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DEDICATIO.
averæ gratitudinis nafura eû
ac indoles , ut null-a unquam

- ration: idivelli repatiatur a
confianti propofito obl-igationis
agnofcendl vinculum , quo iis ob-
Pcriâam le .fateri cogitur , quorum
continuo quotidie utitur benefiï-
cio. (Mare com Ego a primis annis
eo ’fuerim anima , ut oppofitum
haie virtuti vitium , atrum fcilicet
ingtatæmemis charaâercm, quam
maxima fcmper profecùtus fim o-
Idio , fi uqquam , flanquam Certè
quam hoc rempote intenfiori fin-
dio 8c alacrirate publicum Vobis
exhibera gratitudinis conarus film
teflimbnium , quo id effeâurum
me fpero, ut Vos , llluflriffimi 8c
Ampliflimi Viri , de mec ergo Vos
8c a Vobis in me collata beneficia

1 * 5 zelo



                                                                     

.D’EDICArm;
zelo pleniflîm’e me (iris ac perfusi-

fi. Ad vo’s’itaque hàfoe inEncli-

dcm lucubrationes 8c commenta-
rios deferre audeo , quas non mm
mens , quem. Vobis proprias 8: on.

. to debitas diacre poflhm , mm pria.-
.ris Dedicationis jureacritulo, qui .

’ 51126 me: fnbtraxir potefiati; tout
præcipne quad Vcfiro beneficio
a: erga me favori lucem debere
nunquam definent ac diem. Trial.
nium efl& ultra, quad me publi-
oo bancaire voluiftis Titulo , qui
mihi en , qua: privatim meditatus , î
tram ,. in publica Cathedra profi-
rendi 8: potefiarem concederct de
imponeret neccfiîtatem : Q1111!
provinciam cum indefeiToconfian-
ter labore acfiudio ’.& omare 8e
augere fim annifus, non male f2,

&urum



                                                                     

DE DICATI 0..
&urilm me putavi , fi a Mathemati-
eorum facile Principe Euclide ,
Mathemati’corum’ principiorum

i Colleâore accuratiflimo ac Promo
Condo fertiliflîmo,publicarum Le-
âionum caperem initium 5 in qua-i
rum’decurfu ac ferie , cum aliquan-

do quædam occurrerent Propoli-
tiones , quas alia ac diverfa a Verc-
ribus methodo demonfiratas vel-
lem , laborem meum ac operam
iis quam maximelimpendi , qua;
pet indireâum , ut ajunt , 8: ab- ’

L fur-dam probatas nobis tradidit
Antiquitas : quibus; tamen folis
non ira me adfirinxi , ut nullas a-
lias (ecundis hifce complexus lim
cutis,- cum multis putter ifias, etiam
direâa 8: naturali demônfiraris via,
novas accommodaverim demod-

[ira-

I



                                                                     

DE D’I.C ATI O.

A firationes.’ Quid àutem mihi , ifias

ad abfurdum ducentes De’monfira-

floues, qua polluai diligentia , e-
vitanti ac rejicienti magis elfe de-
buit curæ , quam ut caverem. , ne
Ego ipfe in improbaræ jam iflius
Abfurditatis incurrerem’ vitium?
Oinodipfa abfurditare fane foret-
ablurdiüs ! Œid etenim acciderc’
potier abfurdius, quam fi hifce meis
Lucubrationibus alia quain Voûte!
præfcriberem Nomina, cum nec
débinerim minora ,. nec majora po;

tuerim? non prius , cum unicus
Vefiri Favoris ,Î tanqmm benigni
Syderisinfiuxns illarummaximam
mihi infpiraffe, videatur pattern;
non pofierius, cumialios’nu’llos L

agnofcere datum fit , quibus & pu-
blicorum &’ privatorum Rudiorum

reddc-

. --.’ â; M-V..



                                                                     

DEDICAÏIO.
redderc liceat rationem aut ’ libeat:
quibus 8C hoc accedit, quod ’veren-

dum putaverim , ut , veflroârbitrio
hoc meum qualecunque furripien-
do Opufculum , turpiflimum fixeri-
legium commirrere viderer ac ne-
fas , cui us merita pæna’felicem ciras

progrellum acfauflum PCr Orbeili
.literatum moraretur- iter ac Puffin-
minaret omnino. Propîtio icaque
vultu , quæfo, lllufiriflîmi & Am-
plifiimi Viri , accipitc , 8e benigno
intucri dignemini oculo , exiguum
hoc , quod non ex cæco temeritatis
impetu, fed ex intenfioris Reve-
rentiæ 8: grati animi zelo , Vobis
offeto munufculum : Sic Vos Ve-
lira gracia diligentiæ meæ , qua:
jam ultra procurrit , addetis cal-
car 5 fic Vos Benevolentiæ ac

FaVO-



                                                                     

DÉDICATIO.

Favoris vefiri radiis meum illu-
firabitis 8c exhilarabitis anîmum ,
ad id, quad demandare mihi vo-
luifiis munus fumma cum vigilan-
tia 8: afliduitate porto obeundum.
Sub qua fpe Deum Ter Opti-
mum Maximum fupplex veneror,
ut Vos Reipublicæ 8C Ecclefiæ
banon dia fuperfiites elle, (croque
in Cælum recipere velit.



                                                                     

PllÆFATIO Al) BENEVOLUM

L E C T 0 R E M.
au cliquet dans [ce pions Eucliü alunera
toma Gnomnicovum Lib": in leur. di-

di, fouinait à clair Dcmfirarinibniu alar- ’
naos, on Gamme 17mm» aux primai um-
cür mon publiai Collegiis fini: qui: «remaniai 3
cujus afin fuquemia bu qui], tu 411114155: on-
uilnu prima Edilinni Excmplnibus, Typograpbu
in: me mum à Il!" , [andain «un: V Li-
lmnam «un un"; effigirnnir scutum, que
fic lignifiait»: , qni qualifia immune quinoa
«caftan, firman [upplendo infusion, Gram-
"in Catimini defidniu mugit a: mugit [18!be-
«n Mer. Nu ego lm in par: ijgnpbi
flafla patinai dag": puni un volai , quia bot
afin? un "au!" bal exigeant pnflulan par-
un . a: 64mm , ne , Mis longe (empli!
"sans dcficicnte Collegiorum pnfmim cira pri-V
m ciments du: a Cjnofims , quid fladia M4-
flnumiu «par»: durimnti. Liban" inique
au cd locanda Infra cura qplimi n «in» ce
immine, a: quirquid in Tflnfldtimc Belgiu .1, V
me Bimium un: Palatin communiais, mina;
un volai , but "enferma , (r fi quid novice!
a: ruile a nitrifia Dmnflmionibus lénifiant ,
invertir: hum, 511mm in [arum infimm, sa
in du mais me!» . invitoit: Logicm [tu

. . arum



                                                                     

P R ÆIF A T I0."
amm engieendi, cujus Autherlieee fludü Herbe;

. maki minime fie immine, in Maebemeeieoruu
rumen Demonflrerianibue quardem eenfuee fue [ub-
jieie defeâue, qui i, ut Ipfe ait , a fine quidem t
propejiro en non 47t1n1ünh fed une» p" devin
à imemmodae vierum afperimes circumduc-
eum: inter flic: 4mm defeâue lm «me "punie
Demonflmionem pet impoflibile de que fie prh

munira; -
En geuue demnnflratinnum , que quid deman-

v limeur, mm pu peupriuei prineipie, fed per uli-
quud (fins aliteefefe b4bere!,) inde [ubfiquumu-
mu abfurdum , apud Euclidemfrequemijfimum effl-
Cum rumen manifeflum fie, "le: demonjlwionee
(fienfiem quidem noflrum exterquere, non durer»
intelleflum daigne: qui rumen fiiemiarum finie.
purpuras Je debee. Anima: enim mofler mn-
quillus quietürque notifie, uififiier à rem elfe, (9’.

retinnem eue ità fit, quad mm habnuràIDemoUz
[intime dedueeme 4d impajfibile.

Non rumen, omninà rejieiende fieu: taleraie-
monfirationes: mon udbiberi poflum 4d probendue,
ronelulîoues engaine, que propriè corallien; tan-
tum [une aliarum propofieionum , vel ex [a aiden-
eium, 7d alias demonflmearum. Et tuneetiam.
lm germe demauflmeionù ad impojjibile edigeue,:
expliuzionispotius lm bebendum e]! , qui»: un

demanflmrienir. l V . ;Tandem dia potefl hefee demoufirutinues’tuue.

l b
- fic.

l



                                                                     

PRÆFATIO.
tannin! udmieeendoi , mm olie exeogiiuri imper;
fient. Calpa lumen non une, qui illii relieur ad
conclufiones pofiiivas probondos. 74m une mulet
[une in Euclide lm modo demonllruld , que rumen
fueili negoiio aliter poflenl demonflun’. ’ I

Que verbe, piefiriim alla, quibus Alain? [un
eireabune defeflum [entaille finem imponie, leur
[am mini dederune ce addideeum minium tenten-
di, uum vinm mini repaire divertir, que reje-
flis omnibus ad Impojfibile duremibur Demonfluo
eionibur alios dinde ne naturali manade idem
probante: pollens fabjiuuere: Quota in 1e ruinan-
[lumi animo ne intermpio minime labore progredi
veüem , une mutin ne varie officiaient difli-
cultures ut ab influa» une ennui dejiiriflene,
nifi jam. continuera indefinenrer application une
(5’ olim; inveuiis , [pu uflulgeie ineiperee , me
non omnino oleum perdilurum 6’ operane, fi e4-
dem , eulinfijlebam. vin progredeier; id quodeo
mini aeeidebot gratins, que olivine pereipiebum,
me omnibus defliiutum efie enmmeuietoribur, quo-
rum niellois Euelidis femme ondine)», quad frium ,
ijius per abfurdum proiedeniei demonfiraiiones re-
jieere , ulluque in illorum lumen [ubflituere in
animum induxerii funin, prem unioum Cloviuma n
qui pouces [ubinde iliaque 0b nimium prolixitdiene
quodammodorediofiuproponit: Qui uliorum idem
meeumfemiemium odeo poreux numerus, tamtam
nhejiuionimum fregeiii ne propofiium, ne mutioè

* * ionien



                                                                     

PRÆFATIQ
contra inciterait fortiut , ad perficiendutn id quad,
[tuile litent morio, ad finette ac deflinatum [co-
pient deducere limiter mibi propofuerarn; Qum
utrurn ubique attigeriez aque accointe, non mum
ferre fed Tuners, Benerole Lotion exjpeâoreju-
dieium debeo: confident quarre maxime, ra Te u-
furunt elle bumanirate, in, fiquid occurrat, quad
"Il." aque ac reliqua [otisfaciat, in bonam inter-
pretari relis pattern, baud ignarus, urate huma-
ttum elle , (9’ in magnis, licet erentus in quibus-
dane veto non refpondeat , voluntatem rumen elfe
badaudant. Hutte itaque mum qualemcunque
labourer aqui bonique confiele , coque ira utere,
ut taliquos a en duce in Studio Mathematica,
faute pojfis progrefliis, miflis bifieprimis Elemeu-
si: magna cum alucritate ad altiora tranfeue, de
menin operom , cujus auxilio profeeeris, aliis cum
farcie à benerolentia commodore baud dedi-
garnis. Et bifre Tibi dicetem Vole, niji refluent
ponta quadrant

Addenda ad PROPOSITIO 18. 8e 19.1".

Quorum Demonjlratioues [équeutes apporter:
vifum fait , que nec difiiciles nec inconcinnae, ut
fpero, Ledor judicabit.

PRO-

"CI *àv--

"Il



                                                                     

PRdEFATLO.
Pkorosx’rx’o XVIII.

DEMONSTRATIO.

Ex Pmp. 16. 1H. pan: , fi un" Tan; me la
pas circulant cum Diantre cimdi . au: du! pag. 2.8::
radia fada: angulumzfolum Mans «je raflant,
quia Tangent perpeqdimlariter infiflii Dia-
"une.

Atqai «galas D CE, cnmpnbcndimr A
Tungmn c B (r Ratio C D [au Diamant»
C H.

Ergo angulm D C B fia H C B a]! "au.

Pnoposxno XIX.
DEMONSTRATIO.

Ier tandem I6. 1H. Sala Diamant mm m, un.
Tangent: fait angulum 12mm: "un Tnn- dem Fi-
gcm 4d nullam ahan: lingam par" miam mm
Diammum fit dam pùpmditulnim : -

  Arqui lima H C cum Tangent: C B fa-
m angulum "au": H c B.

Ergn lima C H a]! piamem; minque
tranfit y" «mum D.

** EX.



                                                                     

EXPLICATIO
NOTARUM.
NE Tyronum in. demonfirando ardorî

vcl minimam injîciamusmoram , Pr:-
fationi norarum ac fignorum , qu: dern-
onfirationum brevitati infervire feeimus ,
fignificaüoncm fubjungimus.

I.
Nora au fignîficat æqualitatem ; ut A

’ :0 B, idem cfl ac fi dicam A. efi aqua-
lis B.

2.

Nora fl indicat majoritatcm ; quare fi
occurrat A   B , intellige A cit major
quam B.

3.

Signum   minoritatem exPrimit : quarc
A   B fignificabit A cil mmor quam B.-

4.

Nota 6j val plus fignificat Additionem;
:dcoque A 6:1 B , Hem fit ac A cum B,
vel A 8: B finnul; vel B ipfi A addeudum
elfe.

in.
Nota -I- feu minus fubtraéïionem dicit:

ut A -1  B fignificet A minus B : vel A
dempta B: val B ab A fubtrahendum :26";z

6. l

mM-h

7-1

"Y!



                                                                     

Explicatio Notarum.

a. , V
Si occurrat alicubi hæc formula.

AaoB.DaoC.?AB
A æ D au B-ŒÎ’CÎ’

intelligcndum efi: ab una parte A 8: D
debcre addi , ut miam ab alter: parte C
addendum aïe ipfi B: 8: mm priorcm fum-
mam A El D efl’c æqualcm polleriori B Æ
C. par Axioma (cilice: primum. ’

7.

Si vcro fefe oEerat ta’lis defignatio

A. ao B. B5
D au C. l °

AèDaoBt-I-C.
illa fignîficabît ab una parte D fubtrahî de-

bere ab A , ut &r ab airera parte C a B,
8: tum primum .refiduum A è- D poile-
riori B i- C die æqualc.

8.

Eadem formula etiam non taro occlure:
applicataB fignis 4 8: ë . hoc modo.



                                                                     

Explicatio Notar’um.

a: mm intèlligendum efl: paît faâam addi-
tioncm fummam A æ D cm: vcl majorem
in figno B2 val minorcm in figue ë quam

fumma B a4 CI -Nec aliter fi loco) Aoccurrat) S Ve! S
( denctabitur refiduum A è- D eflc majus
in figno C Bvel minus in figue B: quam re-
fiduum B I -Ç- C. id quad ex numero 7 [hum
ducit fundamentum.

9.

Si in matcria proportionum [c effarant.

A u- 4B : C f D.
Ve] in numeris l

l 4 -v 8. :1 ’3 d 6-
dcnotat quantitatem A fera habere ad B,
fieu: C fe babel: ad D: vel numerum 4 fç
habcre ad numerum 8 , ficut g ad 6 : ad-
eoque ifia quatuor elfe proportionalia.

10.

Litera X cum duobus punâis utrînquc
notata hoc modo ’x- fignificat multiplicar
tîonem : ut fi occurrat A ’X’ B , dcfignat

A par B multiplicandum elfe , ut ira fiat
reâangulum AB. Eodcm modo 4 ’X’ 8’
fignîficat 4 debere multiplicari par 8 : quæ
tamen multiplicatio non femper abfolvitur,
ut clarius pateat ex quanam multiplicatio-
ns aliquod produâum fit gencratum.

u. Nora

r vwv-n -

P-’

IF.)



                                                                     

Explicatio Notaruml

Il.
Nota D. cujus omnia laura (une mua-

lia, lignifiez: Quadratum: ut [3 ABidem
cll ac Quadratum A B.

Il.
Nora T- , cujus latere (un: inæqualia,

denotat Parallelogrammum Reâangulum,
vel fimpliciter Reôtangulum 5 ut fi occur-
rat f: CD , idem exit ac Reâangulum

en. . kg.
Nora J fignificat radicem alîcujus quan-

titatis; ut il A B, dcnotat ex A B axera-
handum elfe radicem :. limiliter il uvulr,
ut ex 12. enrahatur radix . que: non aliter
quam per il 11. delignatur.- l

I4.

In demonfirationibus nou paucis quædam
litera: occurrunr, infra le invicemfcriptæ,
cum linea intermedia; quod ubique in ge-
nere fignificat inferiora luperioribus elfe æ-
qualia 3 ac proinde infcriora in Iocum fu-
periorum elle fubfiitueuda ac ufurpanda:
quemadmodum hoc in fpecie etiam notavi-
mus ad demonfirationemaCalns 3. Propo-
fit. 35. HI. Id qu0d etiam in Pr0pof. 36.
[IL probe norandum.

Simi.



                                                                     

Explicatio Notarum;
Similirer in Proportionibus hoc obl’erl

vandum cl! bene , quando una quantiras
collocatur fupra aliam: tune inferiorem le.
gendam elfe pro fuperiori , cum fupponan-
tu: inter le æquales elfe: Exemple fit dag
monüratio Propolirîonis z. VI. qu: CR
pag. 462.. quæ fic haber,

Tri. Z -. Tri. :: AE l EC.
feu Y.

dicendum cl! Triangulum Z le habet ad
Triangulum X hoc cll Triangulum Y:
ficur balis AE le babel: ad balin E C.

15. ’

Pro citationibus marginalibus notandum -
primum numerum minorem fignificarc pro-
pofitionem , [ecundum veto majorem de-
norare librum: ut 4. il". quartam propo-
firionem Libri tcrrii dicit : 8: fic pan-o in
omnibus aliis.

EU-j

l

r-vp

’V

"if!



                                                                     

EIDIS:.ELEMENTORUM

il îlien. P a i M vs.

lm unit-g ( ..:.um feienn’æinomen fo-
dummodo.mereatur il- -

l . .r Jacog’mtio,quæ ex cet-ï. b.15 ÎŒ’îèï Iis&.indubitatisdedu-r -

(fia principiis’, vomnem vol IevilT-

ma: dubitations Mourir- nebuw

hm ;2 promu du-bio dikipljoaàmaximoeum ju-v
r8 .ho’c: gfibi: vendicanr nomen.
euménimgjn afiisdifoiplinis (am
fæpe décondnlionibus non aliam";
ob caufaim quant prificipiorum”.
ambighîtatémcontentionis ferra
recipnobèmq; Mathematica: vel
obhoo (mum illis’îpzl-mam præ-

ripiunt’t; quodr conclu-lianes 05V
feràmi,’ nomes: verifimihbus 8re
afleo-fiimïemendican’tibiià, l fed ex z
fi mîpllidiflimis 3cv incodcullîs des-Ï

’ duétaapœincipiis.isQ91d’enim ce!!!

3 A tira-4



                                                                     

2’ gire n’y un; 5’ î; a; iî’

titudinî 8c krita’tisjaropæigationî

magis contrarium , quanti in ali-
cujus materiæ pertraëtatibneîde
varia 8cv nunquam fore fibi limi-
li vocum fignlificationefæpius re-
petita difputatio a (and nos in
majorem circa conclufiones deji-
cit fluâuationem , quem fi mas
fuperflruamusaflèrtioxiibm aut
temere aflumtis , aure. non proba;
ris 2 quorum unum li contingat a:
veritnte recedcntes in xfulpilfiv:
mum incidimus sirotera-,4 quad?
li vero alterius, forain" meules)
vefligia veritatem èquimuep
non firmumnoflrum ratiocinium;
fed cafum nos eo deduxiEe rem,
oculus exifümandum (flip: i .- a

4 A . quo I duplici JvitiOx ’Ma’rhe-H

matici fcfe omnino; prœlh’tacrunr
liberos, mm :Definitionùm faire
mm .claritatcïomnem 4vqcabulov-x
mm: 8C iterminorumg rquosin de;
monfirationum progmflhnàdbi-
beur , ambiguiratem..iioltendo;
mm præmillbtum Azimut

-;v . ., en:

’v-



                                                                     

Lissa. Plumes: f
evîdentîa 8c naturali eertîtudine

firmillimum demonfiratio’nibus
’ fubliruendo fundamentum. i

’ Hincr elt quad fludia Mathe-
matica. ex primis 8c fimplicillî-
mis emergentia principiis ad mm
filblime perfeëfionis fafligium
proveéia cernere licet. Hinc efl:
quod illæ fcientiæ , quæ in fuo
initio 8c quafi nativitatis momen-
to humi repere 8c pulverem lam-
bere videntu’r , relia: terra par
aerem volitanres, ad ipfum Cœv
lum afcendant , illiusque aliis in-
,accelTa arcana.’ inconcullîs calculi

fui fubjicianr legibus.
. Horum autem Principiorum,
quibus tora Ma-rhelis ortum , pro-i
»grelTum . omnemquc qua eminet
evidentiam acceptam referre dei
bec, genera fun: tria: Definitio-
lues , Poliulata , Axiomata.

15.1. i a. l’une



                                                                     

4 EUÇLIDIS’
DEFINITIO-NBESQ

l1. Punfîum efl , cujus pars

nufla. -
me darî. Qiicquicl enin’:

elt, aut ad Spiritum refer-
. tur au: ad corpus : nemo

autem facile libi perfuadebitlcientias Ma-
thematicas Spiritum au: res fpiritualcs 8e
omni materia carences pro fuo fubjeâo
alfumere, cum agar de corpore quatenus

r menfuram 86 ad alia’corpora proportio-
ncm aliquam admittit: unde patet.omne
punê’curn quantumvîs parvum conciliie-

tur , pertinere ad corpus, ellèipfum cor-
pas 8c æque ac corpusitrînam admîtterè

dimenfioncm , le: longitudinem latitudi-
nem 86 profunditatem: lice; enim Pun-
âa polfinr occurrerc adeo minuta , u:
harum dimenlionum accurata .difiinâio
vcl intenlillimam fenfuum fallut aciem,
longîus tamen parentcm vim noürarum
cogitationum non effugiunt , cum femper
inillis defiinguere liceat partem dextram
a (milita, fugariorcàab inferiori.

’ Sià..-,4 A-« a



                                                                     

LIBER PRIMUS. 5’
I Si vero ab illis punais in nollra co-

gitatione trinam iliam dimenlîoncm ab-
firahamus, eamque lice: illis propriam
8c kmpcr inhærentem, in illis non con-
fitlercmus, obtinemus punch Mathema-
tica; quæ ad lenfum nollrum relata acu-
tillimæ acné imprelro vcfligio a’lîquo mo-

do delignari pollunt, in quo fcnlus du-
bium relinquunt, utrum longitude lati-
dudinem friperez nec ne, an vcrolatîtuv-
do longitudinem excedat: 81 utrum qua:-
libct ex bis profunditate lit major.

2. Liner; liera longirndo 14:11
tudinir expers.

B

Quemadmodum a parte .rei non da-
un punâum. omni prorlus dïmènlîonc

carcns, ira nec datur linealongiturlinis
tantum capax: aquareetiam pet nbflrn-
flioucm in linealunam rantum confide-
ramus dimenlionem lecundum mugira-
dincm a [repolira latitudine cum profun-

..’ t. A 3 dime.



                                                                     

6’ EUCLIDIs
ditate. Ad Cajus confiderationis imita-
tionem in commuai vitæ alu ulnam ree
bus mcnfurandis folummado applicamus
fecundum longitudincm , reliquis dimen-
fionibus in latitudinem 8L profunditatem
ncgleâis.

Cætcrum lineæ generationem hoc
mode concipcre licet. Si confideremns.
punâum quaddam in aligna loco can-
flitutum inde moverî inciperc; ira ut
motus lui vilibîle relinquat vellîgium ; il-
lud nabis exhibebit lineam hoc modo ge-

l ncratam.
que; autcm illud punâum ab une lo-

c0 ad alium movcri pardi vel per viam
reélam vcl per curvam; uti videra ell in’

lineis AB. CD, inde orîtur lincæ divi-
lîo in Reâam vel Curvam.

3. Liners 4mm termini flint
purifia.

Hoc facile intelligîtur in lineæ jam
allata generatione, quad nimirum idcrn
illud punâum quad in principio (ulma-
tus cm in loco A vel C , in fine per-
vcniat ac fubliflat in loco B vel D.

4.



                                                                     

LI’B’ER Prunus. V 7

Â A Liner: rafla efl, qua ex que
fila interjaœtpunfla «trama.

7- Val cujus puna: .extrema obumbrant
omnia. media, ’ v a . l
E Vel minima earum, qu: apunâa ad

punâum duci poilant. Juxta Archime-

dém. a - r .. l - r"
j’Ad quamïultirmm Definitionem nos

tandum. r

I . Cam rcâa A B lit minimb omnium
linearuquuaab A «LB-pollunt duci,

. reliqua’sdineas AEB , AF quhæ leur
incurvatæ , ut à; ACE , ADB. quæ
«(ont quafiïfraâæ in punë’tis &D ,5. ne-

aEell’ario elle majores linea brevilîima A B :

fadeoqueliîe fiaiîmfifillafe’œ’radere Propa-

ïitianem 2a; "le31 " ’ j

f .. P.



                                                                     

8 EAUÇÙIDLSLÊ
z. Lincas exteriores A, D. A F3.

quæa minima A B remotiores liant duam
interiorcs A CE. A EB.; hilceetiam mît-.-
jores elle , qui: perhlongiarcm viam pro:
ccdunt antequam ab A osque-ad B acr-
tingant , quam duæ interierës A C K
AEB. Unde limiliter’emergît Pars pri-

ma Propolitionis ariLibri. L.- ;
Ex quibus au definitîoncs contrarias

facile innotefcît quæuam lit’Linea; curva.

y. Superficies efl que longim-
dimm latitudipcmzue tannin; ba-

ba; x"
Ïçjz’ là .

’ Sieur nonldatnr’ puncîlum,’kc,um,.nulla,

nec linea cum una tantum dimcnfione,
fic ctiam a Panerai nanldatur luperficies
cum duabus! le; longitudinè 8c latitudi-

; ne

(-.1



                                                                     

LinanznruM-us. ., ,
ne tamtam , (ulula profunditate , quæ id-
circo nollro’ tantum cogitandi modd a re-
liqüis feparatur ac in corpore non catili-

deratur. ’ i i i - ’ - - v
ï t a .Superficîei autemgenerationem hac n.

tione ConCiperepolfumus. I
; ,Çqgitemus purifia , A verfusjpartes
infériores’ motum déferiplîllè lineamlrce

âam AB ; deinde candela lineam A B
nover-i incipere verfus partes dextras; do-
liéc dîneaïAIB petvcniat ad lo’cum D Ç.

Rater-vrilla momaapunêtum: A deûrïplîlle

«tènement &Pvftôum 213 "me?! 3:05
l hammam ctiam mania punâa inter-
médial-limai: il A B’ ruas lineam- déferiplille

concipie’ndum cil: ut ex tali moulinez
A B genet-ara lit Superficies A B C D.

. f76. Supçificæi autan; Extrait»

fient Iinm. V K ’
Quod facile înn lei: illis qu:

circa faperficici gencratiOqëm modo diâa

(ont. , v W" l. .- ra...
Œemadmodum autem antes. pro di-

verfa matas via vidimus lineam generari
mut au: curvàm; codemctiam
macla. un: diverIum’ hnmtmotum luperl’p
cîes-vdefccîbitg; antheôia’ feu Plana au:

Surin.- A 5 ’ 7. Plu



                                                                     

la .E’Uïcilr’nrsï

l Plana [àpçtficies eflp,’ qui:

ex aequo pas interface; refila j

.Qllæ mél de "libella Lreâaîl’dîâa. liant,

Emiliterhic applicari palliant. f i
Hinc nulle ’nie’gatjio intelligitur quar-

nam lit fuperllciès cum. ’ ’ ’ ’

. .8 ; Tlahiir ijàutem; angarie]?
"indium linanmm in plana. je mu;-
fila tangentiam 19° hon infiltrant):
jigcçntium’, filteïiwnd alteramlinf

dirima. I r ’

v . Ad confiituendum- angulum planant
[en angulumin flapeificie; irequiglrurs "a
j 1. Utduælinczlernutuatangaiztz- Il

p 7 I a; t filou;v.



                                                                     

LIBER PRIMUS. n
A 2; Ut non jaceant in direâum’. fed .
una ad alteram-incliner.

Œemadmodum nrramque banc con"-
dirionem cernere lice: in angulo CA B,
ubi dnælineæ A C. A B , feinvicem rani
gentesin punâoA, non jacent in dire-
"&um , (cd ad le marna inclinant.

Non antem pandores nec plures dua-
bns ad angulum planum exignntnr lineæ.

Non panciores, quia li nnica iflalinea
dividatur in duas’, duæ illæ fibi jaccbnnr
in direâum ; id quad repugnar lecnndæ
conditioni.

Non plures, quia cngr: renia AD ,
li cum reliquis in eodem lit plana, non
unum fed duos fadet angulos DAC..
C A B : li vcro lit extra plannmreliqua-
rom linearnm, non angnlum faciet P137
num , (cd lolidum , cujus Dcfiuitionem

Euclides libre x1. tradit. . j
Qpia jam natura anguli planiconlîliir
in duarnm linearum ad le invicem incli-
natione , pater anguli alicujns quantitatem
mon conlillere in majori vel minari lou-
gitndine linearnmr fed rantnm in illa-
Ium majari vel minori inclinationc; dnæ
enim lineæ majores candcm pollunt liai
ber: inclinationem cum; duabns minciri-

t bus! minime munira anguliquantîrare. ’î

i- l . Deindc



                                                                     

sa .ijUcnrDIs*
Deinde notandum Geometras ad de-

fignandum aliqucm angulnm tres adiri-
bere literas , quarum media punânm
dcnotar rad quad lineærangnlum. conti«
mentes cancnrrnnr. Ut ad denominanc
dam angulum qui ad pnnâum A, con-
fiituitur a duabus lineis AC. AB. faibl-
tur angulus CAB; vel ab airera parte
angulus DAC cil qui in punéto A fit
la lineis AD. AC.

Nos aurem brevîtatis a: perfpicuita-
ris graria in fcqnentibns non lame] loco
trium lirerarum angula delignando adhi«
bernas nnam-ipli lnlcriptam.

Un ad nominandum angnlum DAC.
elïeremus angulum P. lic etiam loco au?
guli CAB feribemus angulum O.

’ 9. [5mn aure»: continentes 4n-

gulum finale fuerintreôîæ , raffi-

lineus appeflatur. angulur.

. Accedit Euclidesad angnlidivifianem.
Supra vidimus linearnm duo elle genera,
icilicer illas elle .vel refilas, vel curvas.

Qfia antemilla; tribus diverlis irradié
pollua: Iconjungi, le»: vel rafla camera

. . a î



                                                                     

L faire kl P a 1M U s: ’11;
ânier-:1 re&a cum cu’rva’ï; vel curvalcum

V «me ;I hinc etiam tria arinntur angula-

rnm genera. Ï s kPrimus quippe calus fuppeditar angu-
lîime reûilineum a - cujus Definieionem

hie traditç Euclides, , . [sa l 3 p
Secumlus calus "nabis au angulùm

mixtilinenm , cujnsjrpcntianem faâam
videmns infiibro HI: Terrius denique

’ . calus confiirniè angu’lum curvilinenm.

I o. Cum rafla AB rafle
0D www-mg los ABC,
,ABDVaqu-aler inter fi 155ml; Re-
mis rfll’mrirë’ælwlîw à" fila..-

- mm : a infiflèiii-ièâà «a Dock:

.;rür;. ’PÉÎPWÈWIÏS lima .011).

. cuirinfiflir; j. T -’*:f"-’- ’ A ’ l;

.c Bimagnant; gara. En 2:,31aï’sifl’fêÏ . g r

,.Angu11ABCÎ ABQÀÎGR
guis linea A3, iplî CI; itiPÙ le olim

3* L



                                                                     

in E mon in) r s. -
infillait; .utab una. parte. non magisinclh
ne: valus B C quam, ab altcra par-lever,

fus BD; . .,
il. Obtufilmngulw E B CM;

qui rafla A30 major l K M

r I A T I . l l Il l I

i’ Jo ’ , . a
sa ri. "’Ï ’.’l ’i’l (l’a..-3-1 . L Unit... . I taxi....- .113: --4wms.»?cra flâner

refilé en? Dl triennal?! p - a:

r ïIn’ tribus biller: jdefiriirianiblisËuclldès

nadir anguli reâilinci lubdivifiqnam-àpe-

Fi il

titam à triplici linearum inclihationis’
forma: qua: ab urraque parte vel ell æ-
qualis; vcl ab una parte major altera; vcl
ab una parte minai: alter-a: ut in Schema-

ce videra cil.
.. .. ...

l 13. Termiadigaag alicij



                                                                     

Lræamgpnum’js; t;
wfiêmn Jinçashëneafmrfisïâââ .
fugctfiçîesçmpoxis. ,, ., . .
.,  ’ 1.*.44 4’." . vÎLyu. r- JU-

1. Figuraplana eflfièaeèfiiq
plana , and ml pluribus lineis un- ’ y

xdigue ternfiângtî x. s.

Cum Un finkveljé’âèxvcl curvæ ,

illæquc tub ’ fionjungi ;
figurarum anarunfxindc iumur n’es

fpecies. KMCurvilîneæ , " na val pluribus
curvistcrminantur. Una terminatur cir-
cuhïs muids dêfihidoh’ém’ûatimlzr’aîdit

VEUCHJCLL." En ? L ) . Ï.. . a
Mîn’dineœ,’ quæ Pétrin: curvispmim’

Rôti: animât; bût xçcflinent riflât;
circùbsrârfeg’menmurfiimüiz ; .-
u -Rtfl’dincæ (pi: fais: fiâiéxcrmiama.

un; uquæcnmçrdwndmïbmnia 1:0th
naïve ùgnhthfiveirkgxdalisî ’z . : a t
minci.’ 2’ . .3"; ’   - 7’552.
a a sa. Gzrculw. »gQ:figxm plan

fila-"ahi: "âm- tufld’ïDC gram;
prebçnfiz ,«WËWWFJTQI’ÉÏ-

rai and" mabünapanôî’od «ou.

(4.411) t4 Æ



                                                                     

34 r Eva-.nïrm1vsz T .
M Ï,’- omîtes huma réât?"-

A’D. AC inter ".eq’ùkzleîsf’

fi 1.1? à; . f; z

à n .- . 2*.
u tu»:st â)

V l. g 1s. J
.

L. Q ML)!

, .«l )-- .0 I. --. l. 4 u   J . Ü "Î N’ÏÎ’Ô 5’231 Î.
.. ProponityEuclideàëf dèfinîtîopcm Cira-

culi jam defcripti , cujus delincatioïtimf.
86 gentianeniîboc modo .éôncîpére

po mus; Duâga fil; quæIibet max. linea-
AB. cujus umzéxtremitasA’PoI-iamfimë
mon ’85 afiîxa plana. g altera.vnr0:bxtfc-

mitas B cum «me; limas: momtur’ëcirca:

puriâum A) perlon, AD.:;AE.:AC.V u
A .AF ,  donec tandém rcdcgt adlçéum AB.

made moflai, (œëgtat a. mailing; EAB
bâc- cirèumuéîàeæ-wdcksâëës mafieux

B.C».EGFÏ.. .. .- .. -
"Eu que deÎcïÎptîïmis l
un; Radiqsiamiuakibèn 631ml; ME km
ter.fc æ uslçâ’.:...çw lima-3h au;
éjréumvp 1313 Icitëddr o’rtum’ d’édiÊ , ïaër’

Ç -: ’. V  ’ .  aman. l

ANA. uàflnl mËOÙIË;



                                                                     

Lus: humus: ’17
cumin km , AD. AE. AC 8: Emilia
tranfiit , adcoque punâum B fait ali-
quando in punais D. E. C. &c. adeon
que lincæ AD. AE AC. (un: æquales
cidem lineæ AB.

Hinc jam ctiam immediate faquiiur
omnia punâa circumferentiæ D C F B æ-
qualiter diüare a punâo A.

16. Muet autan; punô’t’umhAu

Centrum circuli dicitur.

l 7. Tiametur Circuli efl rafla
quædam ’36 perCcntmm A (lu--

l 614,65 utrinque inpùnflis B. C. ,
pmpImizi 1mn indu; ;,. qua 65’ Gir-

culum ilfariam fiant.

Ut linea in Circule (luffa fit Diama-
ter du: requiruntur conditions.

I. Ut tranfcat percentrum. u
Il. Ut ab attaque parte termina!!!

in peripheria.
Adeoque omnislinea, harum nullam l

au: tantum unam habens conditioncm,
Diametur dici, nulle mode potefi.

Cæterum Diametrum circulum divide-

u B se



                                                                     

,18 EUCLIDIS
te bifariam patet ex co quod tranfeat
pet Circuli punâum, quod ex omnibus
medium cil : quia &iiicet cil medium
omnium Diamctrorum qua: in Circulo

duci peinant. lchuitur jam feeunda fpecics figura-
rum, nempe mixtilineæ.

1 8; Semicirculus autan B D E

C A B efl figura , quia continetur
fib Tiametro BC, 19’ dimidia
circuwfirentia B D E Ç.

l 9. Segmentum circuli afifigu-

r4 quia contineturfitb qualifie: re-
fîa circula inferipm 19’
paripheria. V

Segmentum, exclufo femîcirculo, efi
duplex , vel majus Semicirculo , vcl

V minus. . -Segmentum majus eii; illud, in quo te.
perxtur centrum.

Segmentum minus cil: illud, quod cen-
trum non commet. ’

Nm;



                                                                     

Luna; Pnnws. 19
Nota.

Cum ex Definitionc 8 patent anguli
rcâilinei naturam requirere; ut duæ re-
âæ fe mutuo tangentes non in dircâum
jaéeant, hoc CR , non miam confiituant li-
neam reânm a (cd u: ad (a mutuo incli-
nentur , nomdum cil ifiam inclinatio-
nem non chrius. explicari au: concipi
poire , quam pet: arcus Circuli ex îpfo
punâo anguli. , ut Contre 86 quolibet
radio dcfcripti.

Centra B a libitz magnitudinîs radio
ne a Meriptus fit CircuiuswCAD;
duâaque fit Diamcter CE D, qua: fa-

! tint Scufici’rcuium CAE D; inquo ex

C z. Centre



                                                                     

2o EUGLIDIS
Centro duâa fit B A Perpcndicularis 85
BE obliqua ad Diamètrum: Qœ poli-
to facile concipi potefi angulum C B A
generatum cffe ex Circumgyratione li-
neæB C , circa punâum B, a loco B C,
usque ad B A; in qua circumduëtione
punâum C defcripferit arcum C A, qui
idcirco ctiam ex fun natura poterit fumi
pro mcnfum iûius angulî C B A. .

" Eodem modo etiam A E cri: menin-
ra anguli ARE: ut 85 arcus ED men-
fura anguli-EBD, quia cadem circum-
latione circa centrum B concipimus li-
neam B A deferri in B E ; 8; deinde lineam
BE dcduci in BD , quæ cit in Diame-
tro.

(En jam pofita en: A B perpendi-
cularis Diametro C D , adeoque juxta
Def. Io. angulus A B C æqualis CR an-

uio AB D , 7 feu uterquc radius , neccs-
Éric fequiturlineam AB. ab utraquc par-
te verfus Diametrum C D æqualiter eflè
inclinatam , feu punâum A non magîs
inclinare aut ’vergere verfus Cquam ver-
fus D; adeoque, quia inclinationcsiflæ
menfurantur arcubus A C, AD, Pater
ctîam me; arcus A C, AD intçr f: cm:

tquales. I QCam autcm méta C BD fit Diameœr

- Cir- .



                                                                     

Luna PRIMUS. ’ :1
Circuli , liquet femicirculum C A D;
continere menfuram duorum reâorum;
adquue totam Circuli circumfcréntiam
comprehendere menfuram quatuor angu-

lorum. ’ »Cæterum omnes Circuli , five majo-
res fin: five minores ,a Mathematicis dia
viduntur in partes æqualcs 360. quas
gradus vocant; quare Semicirculus con-
tinebit 180 talcs gradus , .8: Œadrans’
feu quarta pars Circuli gradus 9o , qui nu-
merus fait menfuram anguli mai.

Quando itague arcus aliquis ut ED mi-
not cit quadrante , certo conciudcrc lice:
angulum EBD etiam die minorem anguio
rcâo A BD. E contra veto fi veto ar- ’
tus C A E fit major quadrant: C A , nan-

- B 3 gulum



                                                                     

u EUCLIDIsgulum C A E majorcm eiÏc mac C
B A.

Notandum deînde cum duo an 111i
rcâi A B C , 8: A B D fuis meniâris
C A, A D Exhauriant dimidiam Ciré
cumferentiam C A E D: 8c fimiliter ar-
cus CE , C D , quæ [ont menfuræ duo-
rum anguiorum C B» E. E B D, fimul
confiituant eandem femicircumferentiam
CAED: ut 8c tres arcus C A, AE,
ED, quæ fun: menfuræ trium angule-
rum CBA, ARE, EBD, faciantfi-
mul candcm femicircumfercntiam ; ( 8c
codcm modo de pluribus angulis ratioci-
nari iicet) [à uitur , dans angulos A B C.
ABD fimu fumptoà æquâies cire duo-
bus angulis C B E B D etiam fimul
fumptis ; 8c przterea etiam æquales tri-
bus angulis CB A. BA RE. E BD ite-
rum fimulfumtis- hoc cit æquales duobus

Reâis. v a.Quæ confideratio nobis fgppcditat fen-
fum 85 demonflrationcm ’Propofitionis

’1 3. Libri I. ’
Prætcrea quoniam duæ menfuræ A C

8: A D fimul fumtæ faciunt mcnfuram
.duorum angulorum reâorum , adeoque
abfolvunt femicirculum C AD , quæ
a Circulo non abfcinditur niii a Diame-

tu),



                                                                     

Lxunn Prunus. a;
tro, qua: cil linea Rcâa, fequimr quod
nulla linea cum AVB , au: E B poifit con-
Rituere duos angulos mélos præter lineam

reâam C ID. .
Id qubd facit Ëropoiitioncm 14. Li-.

bri I. Ut oflea fiat manifcflum. I
Nunt [reliées aggreditur’terrîam fpc-

dam figuramm (à: reâüin’cas.

2.0. Refiilineoefi’gum flint qua:

fia!) rcâis lineis contiumtnr.

Diflinguuntur autem rurfus hit figu-
ræ reâilineæ in tres fpecies; vcl enim
funt Trilateræ 5 vcl QIadrilateræ; val
Multiiàtcrœy - I

a r; Tribune quidam figura
film, que fila grains. -

25. âgidrilutem liera quæfiçb

quatuor. î -23 . Multilatafiêgdenlque que
fil: pluriËus quant quatuor refli:

L comprebenduntur.

B 4 Gene-



                                                                     

24.. EUCLIDIS
Generali vocabulo ha: dicuntcr Multi-

lateræ ad infinitam nominum adeoque 8c
definitionum evitandam multitudinem.

Jam cum figurarum reëtilinearum pri-
mam fpeciem conflituantlfigu’ræ Trila-
teræ , feu vulgo fic diâa Triangula,
illorum divifionem propanit Euclides,

’Petitam ex confiner-arions tum laterum ,-
tum angulorum , quorum numerus ( ut
86 in omnibus figuris reâilineis) cfi

-æqualis’: quippe triangulum rot conti-

net anguios quotlatera. a
Triangulum refpeâu latex-nm efl tri-

plex; Æquilaterum, Ifofceles, 8: Sca-

llenum. I24. Triangzlum æqualz’temm.

efl, quad tria laura barbet aquilim,

i A.
I.

s35; Ifi-

fi ,fl "v

i



                                                                     

Liman PRIMU3. a;
2 5. Ififceles autant , quad duo

mum baba: agitait): A T. AC1

A

3 oi 2 6. Scalmum dmique quad tria
inæqualia baba; latere.

o a 4

Secunda Triangulorum divifio pro
fundamento baba: trcs angulorum (pe-
eies ; fc: reâum , obtufum 8c acutum;
bine enim Trianguium dividitur in Re-

-&anguluxn , Obtufangulum , 8: Acutan-

3mm: n I.7. 35-3. 37.350.a- L



                                                                     

M a» EUCLInrs’
27. Triungulum fefluugulum’

, quad unqu baba: ungulum
mafia!» A36. h

4

B. li «. c

23. efl , quadimam habit argulumt D E obtu-

fm id ((1 majorent "En; q

5D Ei 29. Acurungulmurdcuz’que quad

in: unguios F. G. Ê. [mixer aux.

tas, kanji, minque: rifla.

w W-- ------ -- .,.-. w. a.

. . "fifi...



                                                                     

Lrnnn PRIMUS. 27.
Sequit’ut jam (emmi: (pecies figura-y

A mm reâilinearum: (cilicet Figuræ (un:
drilateræ. Hæ autem ab Euclide remn-
fcntur quinque: Quadratum: Figura al-
tera parte longîor ; Rhombus 5 Rhom-
boides ; 86 Trapezia. I

go. æddratum efl , quoda-
quilaterum U rvflungulum.

;.il.me

v 31. Altsm quarte rallongiori fi-
gurez e11 , que raflangula quidam,
altfiuqui’luzcm non

! unà

D 32:. RbdmbuiÎËzuêem , que Æ-
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quilatem quidem , fed "élagué:

mm (fil.

33. Rhomboides yl , que 4.1’-
werja 19’ lutera 19’ urigulos equalia

inter fi babemmeque aequilatem ’

efi, :2ch refiunguld.

34. Trapeeiu dem’que dieuniur

reliquefigum quadriluterce ;
un! Indium ex quatuor [madem-
(au: refirrifizfiut.

D ,
as. me;



                                                                     

Lnnk P1111465; ’29

3e. Refle [une pardieu [En
æquidifluntes AB. CDfimt , que in
endemplano extflenter ,- âfl’ unim-

que in infinitum produfle , daleau; ’

de»: difluutium a je tumeur ma-
nant remous ,- ia’coque uuuquum

concurrent. u

A B I’ c-------. ’ ; :D

Non aulnes lineæ , qu: ’unquam con-
currunt , parallelæ dicendæ fun: ; cum

v dentur liriez , quæ licet fimul in infini-
tum producantur, ira ut ad Te mutuo in

I infinitum magis ac magis accedànt , min-I
quam tamen concurrent ; ut Hyperbole.
8c rafla iinea; Concbois 8c reâa iinea;
Duæ æquales Parabolæ circa candem Dia-

s metrum: quæ idcirco ncquaquam dicen-

dæ fun: parallelæ. fiUnde facile manifeüum evadit ad na-
turam parallelifmi necefiario requiri æqua-
lem ab omni Parte difiantiam : quam con-

- ’ dirioc
f



                                                                     

se -Eucnrnrsditionem ab Euclide omîiTam nos curai
«lebùrimo Tacqueto adjecimus; ’

. Hæc autant difiamia minium: pe-
nes du» perpendicularcs , quæduâæ [une
inter duas litas parallelas ; five ponaturfl
mais limas: eduâas elfe ex duobus [In-
ais unius ex iitis lineis ad alteram;. five
primant ab aliquo punfio unius ad ai-

. teram; 8: facundan immun :ab aliquo
punâo ifiius alterius ad priorem: no-
do ifiæ perpendiculares fint inter (e arqua-
les.

Ut. in figura fequente pariade erit,
five perpendiculares ifiæ A C, E D am-
bæ fint duétæ ex A de E verfus fupe-
rîorem lineam, C D; fi’ve illarum una en

C in A, &alteraeinn D;,quia.pofito
illas die æquales punéta C.D a punais
A.Eæquaiiter diflabunt: adcoqne lima

C D erit parallala AE: ,
Ex quibus pater æqualitatem pape

dicularium conüîtuere pualküfmum; 8K

contra parallelifmum ifia perpendicula-
rium niti æqualitate.
7- (Luæ claram 8: poiitivam: Propolitio-

num 27 8e a 9 LibriI. dabunr. Demon-
fitationem.

Cæterum lineamm paraflelarum. qua:
Euclides ut jam dcfcriptas Confident, ge-

I . ncratio-Ï



                                                                     

Lama rainura 3:.
neratîonem &dilineationem Minime-I

dis conclpare polluants. l
l?

C Dl

A *E.G:

Palmas Menus.
Ponant» lineam CA Perpendicuiari;

ter infifiere lima AB. tu CAR
fit «élus; chiade cogitemus lmeamCA
ana fuâ extremitate moveli fuper lineam
A3, ut femper ipfi men-perpendicu-
laris; fi jam linea CAlaoc fuomotu per-
venerit in DE, mum C deicriptam
rollnquet lineam C D s «par manquai:
potelt magie medcre à lima AB; nec ad
ipfam propius acceder’c- , cum linea AC
damne lue motu feœperfuerit eadem 86
fibiæqualis: adeoque lima CD in omni-
bus fuis parfila mm cum A3 in ea-
dem djfiantia , de fi iite motus lineæ CA

in
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in infinitum durai-et, ctiam linea CD in
infinitum ab AB æquidiflaret , adeoque
nunquam cum illa concarreret: unde
jam certo concludere licet lineam C D
hoc modo genetatam lineæ AB elfe pa-
rallelam.

, Deinde cum jam confier lineam CD
non polie magis in une punâo ad line-
am A B accedere aut ab illa. recedere
quam in alio , fequitu’r lineam CD ad
lineas CF, CA habere æqualem incli-

. nationcm , adeoque per definitionem Per-
pendicularis angulum D C A effe refluai,
de æqualem angulo C A B qui poiitus cit
re&us: adeoque duos angulos interiorcs
CAB. DBA fimul fumtos cire æquales
duobus métis. Id quad natura parallela-
mm ABa CD hac ration: defcriptarum
omnino requirit.

Quæ confideratio 8: defcriptionis ac
generationis forma cum omnibus appli-
cari poiÏit parallelis, fequiturlineam que:
uni parallelarum perpendicularis cil,
etiam alteri fore perpendicularem.

Unde: jam banc parallelarum fiabilire
licet proprietatem; quam Tacquetus in-
ter Axiomata recenfet : icilicet , QIOd
Parellelæ lineæ communi utantur perpen-

diculo. , oSECUNÇ



                                                                     

LIBER PRIMUs." .3;

’SzcuunusMonus.
Adlineæ KL punâum Aconcipiatur

faâa linca A C perpendicularis, quæli-
cet in infinitum producatur , nunquam
inclinationem quam ad A K , A L habet
(illa autem utrimque æqualis cil) mutabit ,
cum anguli quantitas non in majori vcl
minori linearum longitudinc , fed in ma.
jori vel minori inclinatione confiflat.

K

.A C-
Deinde ex alio quovis punâo B coi

gitans: (inti lineam perpendicularem
,31), kquæiietiam licet infinite protraha-
me, nimquarn aliam acquiret inclinatioa

’ " C nem
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nem ab illa quam jam babet ad lineas B K’

B L. ’
Cum jam lima A C in infinitum mon

duâa non poilit aftendeœ verfus lupe-
riora nec deicendere verfus inferiora: li-
militetiiuea BDetiam in infinitum con-

v tinuata nec altiora nec demifliora petere
zt , neceflario fequitur filas lincas

AC. BD ramper fervaturas candem a
(c invicem difiantiam nec concurrere’pofli: I
unquam ; adeoque juxta banc definitio-
mm illas elfe parallelas.

36 . Pumflelogrummum eflfi.
guru quadrilutem,cujus bina op?
pofitu lutera fiait purullelufeu e-

qaizlifluutiu. ’ . .
37. Cum Vera in paradait)-

gmmmo Diumeter B D dub’îufire-

rit , dueque refile C F. H 1C lu-
teriâu: purullele femmes Diume-
arum in une endemquepunfvio’G,

"in; ut pemllelogm mmum eliflrif

, ’ * mm
’ r l



                                                                     

LIBER P111 mus;
butum fit in quatuor parallela-
grummu ; illa per que Diumeter
non trunfit, feil: A G; G E. up-
pelluntur complementu earum que
cirera Diumetrum confijlunt , ut?
H F. C K.

11;...-
A. fic B

4POSTULATA.
n l. "7’ofîuletur a quovispunfla

A 4d quadvis punâum B refleuri

lineam A B ducere, ’

AL B



                                                                     

36 E u c L I D I s .
. a. Et terminatum refleuri AB
in continuum refla producerein C. j

BA. B0
g. Et quovis centra A 85’ quo-

libet radio A B. A C. 11D. (A E.
circulum dejcribere.

un



                                                                     

LIBER PRIMUS. v"37

AXIOMATA.
1. (ne flint eider» equdliuj

19’ inter [à finit equnliu.

2. Si qquulilrus equulin ari-
duntur, tout erzmt equuliu.

3. Si nquulibus» nquulin de-
muntur , refiaîun munebunt e-

qquin. *4. Si inequnlibus nqunliu atl-
jefinfint, tutu funt inæqunlin.

I Ç 5. Si nbinequnlilzus agnelin
riblant fint , relique; flint ine-

qunliu. i 2 - H .
6-. Et que ejufa’ern funt du-

pliciu , inter je funt nquuliu.

Idem intelligendum de triplicibus,
quadruplicibus, quintuplicibus 8c il: in

infinitum. ’- C 3 i 7, Et .
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7. Et que ejufiiem flint di-

midiu , inter fifunt nqunliu.

Nec hoc axioma fe tanmm rcflringit
ad pattes dimidias; fcd etiam in tertiis,
quartis, in quintis 8c fic porto in infinitum

j fuam habetveritatem. q

8. guet congruunt fibi nantira,

inter je [unt nqunliu.

* Si primo concipiamus lineam DE
fuperimponilineæ AB, ira ut punâa ex-
trema D. A. ut 8: E. B. coïncidant; fi-
militer omnia punêta intermedia lineæ
D E correfpondeant omnibus mediis pun-
&is lineæ AB , pro certo bine aderne
pofiumus lineam DE cire æqualem li-
neæ A B: quia omnes partes lineæ DE
examuffim conveniunt cum omnibus par-
tibus lineæ A B.

Deinde
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A B
Deinde fubqualibet inclinatione ad

linea: A B punâum A ducaturlinea A C :
fi jam ad lineæ D E punâum D duCa-
tur linea DP , ita ut inclinatio lineæDF
ad lineam DE, fit æqualis velfimilis in-
clinationi lineæ A C ad lineam A B: 8:
linea DF fit æqualis lineæA C: &tum
angulus FDE (uperimponatur angnlo

’CAB, omniacorreijaondcbunt: fcilicet
linea DE cum AB; inclinatio cum in-
clinatione , 8: linea DP cum A C. Adco-
que jam non tantum lineæ congruunt Ted
8: anguli.

Si denique ducatur reâa C B , ut 8e
FE, 8c una figura DEF imponatur al-
teri A BC: jam etiam tcrtium lattis FE
congrue: cum tertio latere CB; adco-

C 4 que
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que totum triangulum DEF congruet
triangule A B C : unde ncchnio icquitur
unum alteri clic arqualc.

9. Totumfuupnrte majus efl.

10. 0mm: unguli refli inter
je flint æqualea.

Il. Si in duus 765745 AG.
BD refît; A B ineidcns interio-
res (9* ad enfilent parier ungu-
los A B D, "En! G duobus refiis
minores fuciut ,- produfie dure
illæ reflua tandem coincideut inter

fi ad en: partes , ubi fiant ifli
unguli nimbus reflis minores.

Cum in hoc Axiomatc mentionem
faciat Euclidcs duarum lincarum coinci-
dentiæ, 8c duorum intcriorum angule-
rum , facili nègotio Patct illud aliquo mo-
de rcfpcâumbabcre ad Dcfinitioncm li-
ncarum parallclarum fupcrius traditam:

q cumquc in illa definitionc nec tcrtia li-
nez

....-..q.



                                                                     

Luna. Pannes. ça
vnea încidens , nec duo anguli interiores
occurrant , fatendum ingenue etit, hu-
jus Axiomatis lucem in primo intuitu non
apperere tamtam , quanta in præcedentibus’
fiatim affulfit ; îmo quanta etiam in emmi.
bus communibus fantentiis requiritur.

QIOd fi veto in memoriam revOéemus
fupra allatos modes generationis prune-
larum , putamus inde huic Axiomatî mul-
tum affundi poile claritatis. Sumamus Ex:
Gr: fecundum.

Ibi quippe vidimus lineas parallclas AC.
BD ex Tua natura 85 gencrationis modo re-
quirere ut duo anguli CAB. DBA fint re-
éti,hoc cil iflius parallelifmi non aliud cire
fundamentum quam cum angulus unus
ABD fit mûris; (quad femper [uppe-
nimus ) ut alter B A C etiam fit rcâus: a-
deoque ut linca AB perpendicularitcr in
lineamA C eadens ctiam fit perpendicu-

. laris ad alteram B D. .
Sijam ex punâo A infra lineam AC

dutatur alia quælibet ut AE ,- ira ut an-
gulus B A E , fit miner rcêto: illa neccs-
fario fi producatur magis ac magis deth
recedere ab A C: quia alias debcret aut
clic parallelaipfi A C, am itcrum in alio
punâe cum ipfa concurrere :. non prius ,
quia habet Punâum A commune adeo-

C 5 que



                                                                     

me E une Il 1 n r s
que in i110 coïncidant ; non poflerîus quia
mm du*æ reétæ fpatium comprehendcrem ,

quod repu gnat Axiomi fequemi.

A C *
ï o N2
Cum manifeflnm nunc fit lineam A E

magis ac magîs recedere ab A C, etiam
pater illud non poire fieri nifi illa magis
ac magis appropinquet ad alteram paral-
lelam B D ; quod tamen in infinitum abs-
que concnrfu fieri minime poflîbile cil;
fi enim uniuslincæ punâum A ab airains
lincæ pun&o E ad quamîibct difiantiam
remotum effe concipiamus; 8c a punéto
AvtrfusEducere inéîpiamus lineam ali-
quam brevem; illa fi producatur, adeo-
que ab A C magîs ac magis recedat,
necdîario ad punâum E margis ac magis

- accedet,
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accodct , donec tandem porto produâa
pet illud punâum E tranfeat. t

Si cnim impoflîbile fit ut Fer E tranfeat,
c duobus unum verum efi; auta punâo
A. ad E. non poire duci lineam reâam,
quad repugnat pofiulato primo : au: li-
neam AE , fi quam proxime ad punâumE
pervenerit , aliorfum fe detctminare adm-
que (e fleétere; quad non potefl: elfe nifi
ex reâa fiat curvu: quod mm cit contra

Hypothefin. IDuæ tamen adhuc difcutîendæ raflant
diŒcultat’es , quæ linearum A E. B D ne-

ceflarium vacillare fadant concurfum.  
Prima efi , quod Hyperbola 8: reüa,

Conchois 8: reâa 5 duæ Parabolz æquales
circa candem diametrum , fimul in infini«
tum produâæ nunquam concurrant.

04m: tamen dîflicultas evanefcit fi Con-,

fideremus illas lineas effe extra genus li-
neatum, de quibus agit Euclides in hoc
Axiomate; expreflë enim tantum loquî-
tut de lineis mais; cum Affymptori fint
( faltcm altera) ex lineis mixtis.

Altera difficultas oritur ex Clarîmmî
Bettini duabus métis ( in Apiar. 3. 8c Æra-

ratio Tom. I. pag. 354.) quæ licetinter-
nos angulos duobus reâîs minores effi-
ciant , fi producantur tanner: nunquam

emmi-gant.- Scd
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Scd nec hoc noflriAxiomatîsevîden-

tîam sa veritatem labcfaôtare poteü. Cum

iftæ lincæ non fimplicitcr (en mnquama
’ punâo ad punâum , (cd cum cette qua-

dam conditionc , (cilicct adjunâa propor-
tions producantur. QIæ proportionalîs.
produâio hic nullum omnino liabct lo-
cum.

n. Ducs rafla fpatium non
comprelyendunt;

13. 0mn: totum efl qua]:
omnibus fuis partibus; fimul

A fizmptù.

Œoniam majorîs perfpicuitatis gratîa

Mathematicis in more pofitum cit, ut
vcritatcs quas demonfirandas fufcipîunt,
difiinâtis de invicem compleâantur pro-
pofitionibus; notandum CR hafce propo-
fitioncs dividi din Problemata 85 Theore-
mata.

Problcma efi propofitîo, in qua aliquid
proponitur efficiendum, 86 conclufionis
formula femper talis CR: Qùod erat fa-

ciendum. t ’Thcorema dt propofitio , in quapro-
Priam- .



                                                                     

LI’BER Parmiùs. 4;
prîetas quædam aut veritas de aliqua rc
jam faâa 8; in figura jam conflruâa,
proponitur demonfitanda: 8: conclnfio-
nîs formula fempcr CR. [Quod crat dc- h I t

monflrandu’m. I . , h . d
. Corollarium efi ,confcâarîum quod ex

faâa jam demonflrationc tanguant 111-1 .
crum aliquod colligîtur. t d V ’ d

Lemme! cil demonfiràtio præmîfïæ alfa

cujus , ut "quæfiti demonflratîo clarior
evadat 8L btcvior. t

tPYkopo s i 1’16 I.

8mn data reflet terminant Mu; x.
A B triangulum Wrum con-

flituerc.ï - v-. g

CON1
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CONSTRUCTIO;

i un. 3. I. Ccntro A radio AB , a defcribc
circulum B C E. .

Il. Centro B, codetn radio B A;
idefcribe circulum A CF.

5 M Io I I I. Ex punâo interfeâionîs C b duc
raflas C A. C B.

Dico triangulum’ AB C eût: æquila-

temm.

IDEMONSTR-ATIQ.

fi î âme.
un. ErgoAC :0 BC. dm;
encan. Adeoque triangulum A B C cit e :4

quilatcrum. (111°C! erat faciendum.

1

. .--r -.--.o V..p A .4.



                                                                     

Luna. PRIMus; ai
Pnoposrno Il»

L ’Aa’ dam punîfngn A Mahon:

rafla B C quads»: régie"! 45

panera. i

’t "CONSTRUCTIO; j

I. Ducatur a C ad A rafla IÀHCAI,C:aPoR.1.I
a. Super C A b fiat triangulu’mlèqtiî-Ïb 1, 1,

iaterum. C D A.
3. Centra Ç , radio CB dcfcribecc rom;

circuium. W d "JEAN"
4, Lams D C Înproduc ufquc ad Cir-dpomz.

cumferentiam. AIE-Es: à. 1M u
5. Centto D radio DE e dtfcribechfi. ta ’

arcum circuli EF.
6. Denique latus D A f produc 113- f me.»

que ad ifium arcum in F.
Dico lineam AF cire zqualem data:

B c... 1. L t.) D E-
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8M 1’.

11136.24.

i Axa.

kDefds.

l un.

30

DEMONSTRATIO.
DE æ DE.sima a) DCË.
.AF a; CE.,i.

AtquîBC en CE. k."

Ergo AF a), BC. l. (LEI-7.

Pnorosl’l’jrydnnè. IlI.

Datis duaburfejfîis indagua-
lib»: A Ü B C 5. deimajon’ B C mi-

  nori A æqualem rçfiqm ’18 E do

miam.

CON."
r



                                                                     

LInE-R- PàLMIUs; e49
*’CÏ;ÔNSTRUCTÏIQ. 

. I. Ad lincæIC B extremitatcm B, fiib
quolibct- angiflol pana raflant: B D æ-p’ si. J

alcm minoré A. v - V t
z. Centm Bradip B D b dcfcrîbo nr- b Pan. 3; C

(nm drcnîd, (maman rcâam C B in E.
,Dico lineam B E cflè Équaicm ip-l A

fi A, a . - ,

. .

I DE’MONSTRLATIO.’

ç , , ’ F (En funt
BE æ BD c. radii sjufdcmcpemît;

’ h -. v a çîeçuii. V
iAtqui A an BD d." d Par con-

4 flruâioncm.

Ergo BE a) d A. d. Q E13. du].

a b ,. anno-



                                                                     

m1;

’ïo Encnlnvlàl

Phorosnrji o 1V.
Si in trinnguJix A BC. D EF;

mum Iatus AB, uni ÊDE: ü
alterum A C alteri’D Ffit æquo:-

Iz; ut U anguli a. 7). iflislla-
teribu: contenti fins «agnelas: E-

rit quanta: bafis B C qui: EF,
angulus, B angqu E : ut 35’ C
z’pfi F,- Et triangulum ABC n-

qudle triangule D EF,

AC EX".
DEMONÀSTRATIO.

Concipiamus Triangulnm DER fii-
perimponi triangulo ABC, in ut puna
âum E cadat in B , 8c lattis BD Tape!
RA; quando Punflum D præcife :34

et

fit? .1



                                                                     

l

Luna PRIMUS. 31’
der in A, quia latcra A B 8c DE dan-
tut æqualia. à i -’

Deinde latus D F cadet fuper A C,
quia anguli BA C. ED F ponuntur æ-

quales. à I v.Dcnîque punâum F necefTario cadet
in C, quia lattera A C. DF (un: acquit-

lia. a t aux;Ergo punâum E idem crit cum B;
84: F cum C; Ergolinea EF congrue:
cum AC, adcoque ipfi crit æqunlis: a:
omnes anguli. congruent , ut 8c tota
triangula: quare illa funt aqualia. a

Q. E. D.

D z, . PRO-



                                                                     

i5! VEuanyrs-’
ç

PROPOSITIb V.
nm. 1. - Ififcelis Trianguli a B C qui:

ad W" fiW W141i B. c. inter
[a flint quam. I A .

Afi A

B CDEMONSTRATIO.

n Concipiamus Triangulum A B C. ad-
huc femcl , fed fitu contrarîo, eflè poli-

tum , ut A c b. Tum in Triangulis
ARC. Acb. erît. ,

A B a) A c.
La" i ne. :0 Ab.
Angulus A a) A. . n Ego:



                                                                     

.2

Lrninnpnruus. 753
Ergo duo ifta Triangula fe herbent jux-

ua præccdcntem 4; I". Adeoque aft-

. Angulus B - a) c.
Àtqui ctiam Ang: C a) c.

Ergo fil B .3 ’C. a l E.BquAbx.

ïiCOROLLAuLUMwï

70mm Triangulnm æquilatcrum , CR

ctiam æquiangulum. a

’ fnfi a
[71K auxX

, o

0’

DEMONsïRAth
Sumtô latere B C jard Îbafi crin a. ’,

ï AnguluslB on Cl"
511mm vero latere C A pro bafi, cri: ct’iama 5

Angulus A æ C. a I i
. I.

r. Ergo’erir A Inthb v dural:
Adcoque ne; v Aa B. C, (arum. æquaics:

. Q E...D.LHZ



                                                                     

’54. C’Eu c min; *

anopos rira. VLj L.
muons. Si Triangnli 4B C duo anguli

3. C. inter je nqnnlesfuerint , la;
tcm AC. A B’nqu’aliims nngulis

oppofimlv, epimnjntcr [à mm :6-

gandin.

B .Inverfa præccdentia
DEMONBS’IÇATIOh r

Concipîamus iterurn , ut ante , Trian-
gUIum ABC adhuc ferme! contrariofitù

cire pofitum. I i
k Tu’ncin Triangulîs AB’C. A cb. crit

v - ,Angulus B au :c. F
Angulus C. æt b. v
Buis. B0 ao- ch.

* Si

1-- -v-u "-



                                                                     

anzn Prunus. 5;
Si jam Bafis .c b imponatur Bafi B C

illæ ab omni parte congruent: Et propret
æqualitatcrn anguiorum B. c. utôc C. b.
lattis c A cadet fupcr B A : 8c latus b A
fuper C A 5 adcoquc punftum A cadet

in A : , .
Si cnim duo ifla punâa A 81 Ainon

coincidcrent , mm lutera c A. bA non 4
Çadcrcnt fuPerr BA. C A: adcoque an- i
guli B 8c c : ut ë: C. b. non forent æ-
quales: contra Hypothcfin.

Quare , cum jam omnia congruant, cri: I

-Latus AB au Ac. a
At vero latus A c cfi idem CllvaC.

Ergo AB a) AC. ’ l
Ï ’00 R0 "1.11 A R r un.

0mn: Trianguiurn æquiangulum cit

æquilatcrum. " t ’

r

D 4. DE-



                                                                     

56 EÙCLIDIS’,

DEMONSTRATIO.
Pofito anguio B a) C, cri:

Latus AB a) AC. a I
Pofitoanguid C a) A, cric

Larus AB a) BC. a
i6.I.

hl Axa. - Ergo cric brus A C a) IB C. b
Adcoquc tria lutera AB. A C. B C erunt

æqualia. Q. E. D. a * -,
PROPOSITIO’VII.,

mon. i H466 mm» deman-
flnntioni propofitionîs’ figuentz’s ,

quam trinqua illa. rhô: .ënddo- de.

monflrnnms; ’ * ’ ’

PROa



                                                                     

LIBLLPMMUSQ
BER-arcs ITIO VIH.
1 ,Sijduo Trinngnln «A36. DÈF. Un». sa

(mm LA B. B C. duabus lateribu;

D E."E F. gadin habennti, al-
tanin. .alterz" ,- 14; 19’ bnfinA’xiÇ :1 -"-

reparlé»: 114159.13 1114 Méta-v

gulnmi LAB C.’ nngula TERn- r e 5
qualem babebnnt3æqu41ibnïreiüs

contentant. a Ï

à Hæc cit invcrfa præcedentis 1V.

D 5 DE-



                                                                     

"33 ’ EÙfi’rA’nrs

F1) E M OLN s T a. A5210;

A . Concipiamus Triangulum AGC clic
idem cum DE F; ducaturquc B G :À a;
crunt AB’G*&1C-B-G duo triangula
IÏQÏCCM; -’ . 6- . w. ’ Pl. 7 ï i
Exitqueaangulus ABG a) A G B. LA
iUt*&.3iangulu5i CBG in CGB.l i

un. -&gùs ABCæAGCF.
Èfi auteni DEF idem cum AGC; ï.-
(Ergoïeit ABÀCÆÛ DEF. 41.7.1.

a 5.1.

L1

tu)
L.»

PROPOSITICÏ IXÎ’

MW ’, Tntum nngqum, reflilz’ncum

(vzfizriam fècàïç.

" Il i
.xx



                                                                     

q 11’315]: lingams... 39

CÔNSTRUCTXO;
z. "A latetibus AB . AC ’abfcinde

’ partes æqualcs A D. A E. n 3. L
z. Super duéta D E confiituc b trianl. b h L

gnian: zquilaterum DEF. à
a. Duc reâam AF. . .

.. Dico illam bifariam dividere angulum

B’A C. A v ï a t
DEMONSTRATIO. .1

. In Trianguiis aux AEFÇJ L
LatuS’AD a) AF ., H
Latus D F a) EF i935 °°nfiî°459fim

Latus AF au AF ,, quia unique cont-

mune. . ,
Ergo angulus DAÉ aocuïEA F. c s. I.

C;0’R’Ô L LÈA R 1." U M;

r’ I- kgEtna pater: metbadus dauphin.
gulum [ecnndi in gnqunler angulos
i4. 3. .16. 19’ c. fingulns nimirum

paner imam bifirz’nm dividende.

1 i SCHO-



                                                                     

po .E.Ucn-1.ntsvs C H 0 L I U M.
Totefl autant propofitionif con-

flmfiio bar modo in’compendinm ,

.r’zdigi. -1 ’ v 1 a i ’
i " I 1. Inlateribus A B. A 6.124114:

annale; AD. A E. . ra. l
I I. Centré: D 0E, wading;

cangue radio defiribçdnos grau:
[a inteifècantes in FÇ ’ H

Qnèfnfia raflé hi Fiangnlugn,

l’BACibifecabm i
-r:

PROS



                                                                     

Lruèfi PRIMIÏS. 6E

. a a v r ’q P809091!!!)
Datant raflant terminatm mu. s.

G H lazfizriam ficnre.
a à

CONSTRUCTIOU .
1. Super data G H confiitue I triait- . x. r,

guhim tquilaterum G A H,
1 i 2. Anguilu’m A divide bifariam b rc- b9. I.

du" A F. * v
’ * Dico iliam lineam G H dividere bi-

faim. s ï . i *
-DEM0NSTRATIQ

In Trianguiis AIG. AIH. l . ..
Latus G A au H A. pcr confitu-

" i’ h Latins



                                                                     

l

’62: E U c LI o r s
Latus A I æ A I , feu unique com-

mune.- .Anguius G AI ":0 HA I. pet con-

firuâioncm. .
C 4. r. Ergo ° Bafis GI æ 1H: adeoquc liner:

CH (crêta cit bifariam. (L E. F.

SCHOLIUM.

, Bain: open-i 715MB and») tale
l t]! compendium.

amis G à
H , aquali radio
«trinque defiri-
bantnr anus [a
inmfiumes in
40E

H Un: "34A F, bifcubit n’-

étant G H in 1.,

Notandum c4
tian pro [aquan-

3. ri propofitione’ B" "dam A F (Je
perpendiculanm ipfiq G11 V (à panât: dm I

arrima: endurant.

nô.-



                                                                     

Lrpnn’ anm; 6.;
JIY’

PRO? de a... x1? v .
Data rafla D F a pnnflo I in en "a. 6o

data perpvndiculnran 1A excitait.

1 .

Ath!1) IÇONSTRUCTIQq
I 1 A punâo I utrinqu-e fume I pattes .3 3. à

inter (a æquaies ID. 1E.
2. Super’tota D E conflituc b triangu- b x, x,

Ilum æquilaterum DAE, 5 ’
g. Duc rcâam A IF . -- ..

. Dico illam die pergcndicularcm qui;

fitarn. - I" ’Ï a n
DEMONSTRAÏTIO.

In triangulis. A ID. AIE. v
Latin AD a) AB. . perconflruâio-
Latus ID a) .I E. . ncm. ’
Latus’ A I a) AI.

Ergo Angulus A I D ’ AIE. Adco; I 8- î»

que A I en qlæfita b perpendicularis. Hem.

’ - a a - Q.’E. F. -

S

Pao-



                                                                     

64 :ÈUoLI-Drs ï
Mo P 08.11110 X11.

trou. 7. Ex dam pantin A fanny [menin D É , ad
. " ipfat linnmpcrpcndimlamdacen."

CONSTIRUC TIC.
. un. I. Centro A tali radio dcfcribe acir-

culum,ut reâam datamfccet in ’duobus

punais DE. . -
buffle z. Duc bmans AD. AE. c h
c 10,1, 3. Linearn DE c dividc bifariam in

punâo I. . vDico duâam AI effe quæfitam.Pc-r-’

pendieularcm. .. V . , ,I
DEMONSTRBATI O.

In Triangulis A I DÇA I E. ’
Latus ADao AE. ’quia fnnt radiicjus-

’dem circuli. I
Latus IDæ I E. pet confirufiioncm,

Latus A I æ AI. ia a. t. Ergo augulus AID ædAIE.ÈrgoAI I
chfixc.c& quæfita ° perpendicularis. Q. E. F.

P R 0c

Igà’.



                                                                     

Liganputiuus: a;
ii’PkaQSITIOÎXIII.

. Cam 0:35.14 lima .. E B. fupm ruons.

raflant 0D confiflens , "angnlos
fada.- 4nt ducs naze: d’un dnoc

[un reflis annale? effana.
æ

B41 in: . .:’;ÏÏ..i .2
v iprwwifiyi ’ .DEMONSTRATLQ.

.,.Ï.CentruB,;,.. .ublibet radiogdcfcripto ; t c v
Circule cric. D’anrctçr ifiius
CirCuli , l quia àtrgnfit parCcntrum B 8c
utrinque terminant in . pcriphëriâ :I .adeo-

au: C AE. Dncrigt Semicircuiusfl, qui î î N0"

. Ml 0comme: genfmam duorurn anguïorum 9

* ’ t E rcâœ4..



                                                                     

66 ’Eutctlrnrs.’
reâorum : .1Cum jam idem Semieireuluâ
etiam contineat nenni C E; "qui cit

q menfura anguli C B , una cum arcu
ED, menfura anguli E BD ç fcquitur
duos angulos CBE, EBD. fimul (une;
cire æqualcs .duobus reftis. h

If

cî * B l D
Alia bièMONST ’ATIO.

Re&a E fait aut farcît utrima
"Nom que æquales, adeoquc flduosVreâVoVs, aut

non facrt. i "v" ï"
Si non facit , ex pun&Q,BVexcitçtur

Il "o L Ch perpendicularis B Aï a eruntqüe duo a -

li O 8c P æ Q finguli reâi adeoquej
O’ŒPŒQæzR." ’7

V Atquî mg: S a) O ŒVPLV.

Ergo’ S a: (La) z Rems.i ngd E. D.

’ * Sans



                                                                     

11mm Pantin." ’67
Satis commode hic demonfirari page.

runt duo Theoremata fequentia.

THEOREMA I.
In omni Triangqu m: yanguli

A. B. C.fimulfitmti agamies [5va
duobu: Reflir.

DEMONSTRATIO.
In Triangulo Reâangulo.

l

.. :1411.æ",l

Divifis-lat’eribus AB. BC .bifariam in
D 86 E.-ducantut perpendiculaires DF

&EF;uri&BF.Tumïin Triangulis ADF. EDF. En:
KV"; I’ ’ÀanBBD.

i I v h ’ I F6ï 5-: 45.5", :Angulusl D.

-* Ergoangz» AaoDBF.’ erg-I:

a: Bodcm.1



                                                                     

’68 . EUCLIDr-S
Eodem modo etiam in T riangulis

BER CEP ; pet eaudem 4. I. angu-
lus E B F æqualis angulo E C F.

Adeoque par additionem duo anguli
A 8c C fimul erunt æquales duobus ABF.
CB F fimul fumtis , hoc efl angulo ARC :
.arqui ABC .efi: redus : Ergo A 8: C
fimul erunt æquales uni» méta : Et pet
confequens tres Anguii kA. B. C. fimul
æquales crunt duobus mais.

In Triangulo Obliquanèulo.

7

AL:3 n c131: -c
- Duâa perpendicularî AD.,; obtinenn

.tur duo Triangula Reâangula,A DE.
AD C , quorum omnes anguli , juxta

V præcedcntia-., æquales funt 4Reâis : a
quibus li (ubtrahantur duo anguli Reâi
ad D pofiti, qui ad Triangulum A B C
non pertinent *, remanebunt tres anguli
Trianguli A B C æquales duobus Reâis.

. . 1:.wQ D. une:



                                                                     

LIBER BnrMus. 69.
THEOREMA Il.

Trianguli A -B C nno latere B C

produfîo in E, externat nngnlus
A C E , duobus internis U oppo-
fitz’s A U B fimnl [nmtis 42sz-

lis efl. I
A.

B C EDEMONSTRATIO.
Anguli ACB Æ ACE go châis.a a 13.1.
Anguli A CB ŒA ŒB a) z. Reâis.

ErgoACBŒACEæACBŒAŒB;
Demto utrinque communi angulo ACB. VV V ,

Remanet ACE au A Æ B. b be.;.

a; Ï c0.



                                                                     

7o EUCLIDIS
’ COROLLARIUM I.

09mm «Anguh’ 1min: Trinnguli

34 B C fimul fumti nqunles
tribus nngulis cnjnfinnque altcrius
Trinnguli D E F etinm fimul lima-

tis. .Et

finale duo anguli B.C unins
Trinnguli digitale: flint duobus
alterius E.B. erz’t gangue 13min:

A nqunlis tertio

A. A n

A AIl c ".71:DEMONSTRATIO.
PARS I.

AnguliAI’ÏflBÆCa-aaRetËtis.l
muon. Angufi D Ê! E &iF au 2 Rcétis. l) a

Érgo AŒBæCæDæEæF.

" I Pans



                                                                     

LIBER.PRIMUS. 71
PARSIL

AÆBEBC æ DÆEÆF. En"...
BÆCÀVI) VEŒP. ’

A æ DVc mm.
COROLLARIUM n.

In Tfinngnlo Ijojède raflan- ,’ r
gnlo A C D anguli ad bnfin (à?
T flint jèmireâi.

V p Et’ w
&fldrnti A B C D Tinmeter

illinslnngnlos bifizrinm fient.



                                                                     

71. EUCLID’IS

DEMONSTRATIO.

. iiPÀnsiI. ï i
In Quadrato ABCD-dnèa-Diame-

. tro A D, crunt ACD. AB’D Trian-
guh Ifofcelia-ëc Rcâangula, adcoque in
Trianguio’ A C D , anguii Q8: T æqua-

"c In les inter Te. i Dcinde.V .
armon. Anguü.Q&i (3&4 T a) î2.R. . b.

I . . i æQŒT I æ"! R.’

Atqui Q æ T
Ergo QÔC I finguli au Semireâo.

PARSILV
EOde modo, quo demonfiratum cit

in Triangulo A C D anguios Q8: T
fingulos cflè femircâos; ctiam probari
poterit in Triangulo AB D angulos O
86 S linguios ciTe femircâos: Unde jam
Rada) fequirur, quatuor anguios Q T.
5.0. clic inter [e æquales; adeoque etiam
parc: diametrum AD, angulos A &D
fecare bifariam.

(1.12.1).

l
C0.



                                                                     

LIBERIPRIM’US. 73’

’CO’ROLLARIUM 1,11.

anglois ltrianguli nquilateri
a]? and tanin dnornml raffinant;
me dans tanin unîus mais.

A

B. D C
DEMONSTRATIO.

Anguli A E4 B Æ C fimul flint a) a R. a aThcom.
Arqui tres illi anguli A.B.C. fun: arqualcs.b beohsJ.

Ergo finguli fun: a: uni terris: z Reâo-
rum.

Deinde angulo A bifeâo pet lineam
A D , facile patet 1: illam elle bafi per- c 4.1.
pendicularem : adeoque cum in Trian-
guio A D B: anguius AD B fit reâusf

i E 5. angu.



                                                                     

V 74 . Ervîonrrprs .
angulos B 84 B 4D (imul facere unum
Reàum feu tres mais mais Reâi: Cum
jam angulus BAD fit femifiîs anguii B,
fequitur illum eflë imam termina 8: an-
guium B ciÏodmsmcrtîas’ uniesQ- ,E. D.

SCHOL’IUM.

Omnir figura refîilinen divi-

ditur in tot trianguln , quot ha-
ha: lutera, demptis duobus , U
anguli triangnlomm conflituunt
angulos figura.

t u E5



                                                                     

Luna Pnruus. 7c-
DEMONSTRATIQ

D

.A. B
lutta quodlibet polygonum ex: gr: pen-

tago’num A B C D E , fumatur aliquod
punétum F, ex quo ad fingulos angulos
ducantur reâæ ; 8c obtinebuntur tot
triangula quo: figura habetlarera, adeo-
que hic quinque triangula.

Cum autem unumquodque triangu-
lum contineat duos angulos macs (pet
Th: I. ) quinque trianguler continebunt
Io angulos reâos ; a quibus fi-dcman-
tut angulf reéti quatuor eirca F Pofiti
( 13. I.) qui ad figuram non pertinent,
rganebunr pro anguiis figura: 6 anguli

I I. Cam



                                                                     

76. BUGLt’nrsl
Cum jam duo anguli reâicontinean-

tut in uno triangule, 4erunr in duobus
8c 6 in tribus triangulis.

Unde jam concludimus pentagonum
ex uno angulo dividi polie in tria trian-
gula: hoc cit in rot triangula, quo: fi-
gura 11:1th lutera domptis duobus.

(hm: demonflratio univerfaiis cit pro
omnibus polygonis; et Tabellæ fequen-
ris CR fundamcnrum.

Larera ’4Is 6 7iTrianguli l! f 2lH4 Il
618’Angulireâi i ’- i 4 I i 1°

Larera ’8ivpirolnihz;
Trianguli a " 6] 7] g"! 9 g ,0
Angmlmal m 14.16] 11’3le

Cujus hic efi Senfus. Figura Ex: Cr:
6 laterum, dividi porefl in 4triangula;
à: illius anguii omnes valent 8 rcâos.

P1104,



                                                                     

Liant Pfirriîrs; r7:

. . . . ,,VPVnoposr’eVroV XIV.ï ,. .

Si ad alicnjus rafla AB-pun- mon:
62mn B duce rafla CB. DBnon
ad cardent parus tintin ,’ nflgulos
qui [une deinçeps i’AB D.: [BU

duolmr «Rems reptiles fiær’int ,

in ding-han: mine. (flafla, hoc
a]? CBD m’t 32m lima Reon

z’nfl-Inverfiljpræcede ris X VI-
in

A X

I B .l(a;

W

DEM 0 N sa" R-A T 1303:3

A; F. v H ’35.)
fliquæübct Punaai D a C ,i dritàntur

l 4 A1).



                                                                     

vs .1EU.GLID.ISÎ
A Dl. A C. 8; obtînebuntur duo Trian:
gala ABD. ArB C ,- quorum .

g?" 6 Anguli fimul a) «4 mais a
.âzfingulî. sa B. a.» mais i r

-.D.A "cep au I z mais-
.Ergà D A C minimum reâüineum

adeoque DE C linea Reâa. i

nu; DE riront s T A T I o. I

.44 a»

Iterum Centre B, quolibet radio tien
fcribatur VCirculus B C A E D , ! cujus ar-
cus C E erit menfura anguli C B E, de
axons E D menfura anguli EBIDÂ cum

z’ jam duo anguii Ç BE &EBD parme

z. .V ’ tu!
Akt- W



                                                                     

Luth :P’n’tù-ûs.
tu: ,’ ales duobus ais and sera
cusæCqË 8: ËD, ’hËÉcÏt’ aima ED

çompxjebqndçre - mpfigmg. duqrum -, rçéto-, »
mûr," ’acÏeoque î arcum*C’ En Dx’efl’e’ Se-’. mu

miéjrèùhfinfl ( 7L ’ 3:1; 375 Def.19.[.’
an 1mm. MîÇiçculus ab imam
Circnlo non poffit.3b(èipdi nîfi’ pÇrDjÏ-

metrum : Sequîmrfihenm C B DE ’ e
Diamctrum iftîus Circulî 5 ideoque ex
naturgîëiametri illam eflè lineam Re-

’&am. E. D.

3.": ’ [7 S: If l: i.Î i;

r2 .î’, : (:0 55:1.  .
il L ç; (3114:1  f  .:.A . .É s

F»v.. -.u-n - v«»M-an..-------A--- - .- -----.-

A a a; I.) En 1:. v par
1) .. .. ; . M I1 1» .

n

.w...-.,-« - n. ...-,.,,.. ....
(7 g.- A.w

u.

33;)



                                                                     

.  bachi b 1 s Ï.-
 P.R’".ô r, çà r r i o’ x v; .

mg ç si du fait; A B. c D jazz";
- . viccmfccent , angulos ad 12mm

E. oppofitos , hélice: E (7’ Pæq’m:

Il: inter fifacîqnt’. V  , " l’

DEMONSTRATIO.
Angulî EP3039211-

"3.3 Anguli [3&0an 2R.
Ion". ErgobE Bd OæP a: O.

. ablato utrimquc 0.
SMSQ ’ °.æ.

’   .693



                                                                     

Luna PRIMUS. 8:2.
’COROLLARIUM I.

9M mais femmes fa mutuo
ad punfium interfiflionis quatuor
angulos fémur); quatuor refiis Æ-

quales.

DEMONSTRATIO.
Ahgùli E æ (La æ 2 mais. .
me: PÆOaæchEtis. LA "3”
Ergo 41. mg: E 9d QŒ P Hà O se 4 Rcâis.

COROLLARIUM Il.
01mm anguli cira: idem pan,-

Eîum cçnflituti «squales [unt qua-

tuor reflis.



                                                                     

Si Eucntnrs
DEMONSTRATIO.

Omnes angulî qui poli-un: confirai
intra angulumE , fimulfumtî fuma) an-
gulo E.
Omnes angulî intra Q3) îpfi Q.

Omnes intra P a) ipfi P. A.
Omnes intra O a) ipfi O.

Ergo omnes intra 4. iFtos angulos (un:
a) îpfis E. Q. P. O.

Atquî bi faut æ 4. Reâîs.

Ergo écima omncs mi film a) Reâtîs.

PR01



                                                                     

Luna humus; 8;
Paovosrrto XVI.

Trianguli A B C ana latere A B
producïo in E,externus angulus AC

utrolibttinterno U oppofito A val

B major efl.  

1L.

B ’ 6,15
DEMONSTRATIQ

, Hæc continetur in Thcoremntç IL
’ Prop: 1;. I.

Si enîm extemus angulus A C E fît
zqualis duobus A 8: B fimulfumtis, ut
ibi demonfiratum efi , neceflado requîa
tut, illum eflè majorem utrolibet velA
Val B kPmtim fatma.

v 3



                                                                     

84 EUCLIDIS
Paovosrrno XVII.
Üianguli ABC duo anguli B. C.

me] duo alii quilibot , quocunque
modo fimulfiomti , duobus refît]:

fion minores.

B

DEMONSTRATIO.
Hæc fimîlîter contînctur in Theoreà

mate I. Prop: 13. I.
Si enîm tres angulî A. B. C. fimul

fumtî (un: æquales duobus Reâis, utibi
demonfiratum cpt , neceITario fequitur,
duos 1B. C. vel A. B. val A. C. fimul
fumtos, dcbcre minores cflè duobus re-
ais.

.: Il Co1
.-- fig-



                                                                     

113511 Prunus; 8;
COROLLARIUM I.

* In omni Triangqu , oujm tous:
angulus [omit Reflux ml Obtujùs,

reliqui fion: acuti. ’

Cafus I, in Triangulo Rcâaogulo.

A.

’DEMONSTRATIO.

Tres anguli A æ B æ c a) 2 mais. :3539
Atquî B æ I Reâo; l 3’ . 13.1.

Ergo A Æ C a) I Reâo.
Et confequentcr A 8: C finguliacuti.

P 3 Cafus



                                                                     

86 EUCLIDIS
Cafus II. in Triangulo Obtufangulo.

Trcs anguli C 8:! D 3:4 E ce 2 Rcâîs. a

Arqui- D o 1 Reâo.
Ergo CŒE Io 1 Rcâo.

Adeoque a fortiori faquîtur angulos C
ô: E fingulos ech acutos.

Q D.

CO-



                                                                     

Luna PRIMUS. 87
COROLLARIUM Il.

0mm: anguli Trianguli aqui-
Ioteri, 35’ Trianguli Ijôfcclis 4n- B

gulijupm baffle fimt ami.

A

D aDEMONSTRATIO.
Cum omnc ijîangulumzquîlaterum

ctîam fit Ifofceles, confidercmus Trian-
gulum appofitum ARC : in que ad ba-

fin duo anguli IB E1 C fiant B z Rcftîs. a i 17.1.
Arqui- B :0 C. b tu, 1,

Ergo B 8c C fingulî (un: B I Reâo.
Et pet confequcns (un: ncutî.

Q E. D.

F4. h PRO4



                                                                     

fluor. 1 x .

4.

.Thoîl,

1;. l.
b;.l,

88 EÙCLIDIS
P ROPOSITIO XVIII.

Omni: Trianguli A B C maxi-
mo’ 1mm A C opponitur maximas

angulus A B C.

DEMONSTRATIO.
ProduâaCBiant fiatADæ AC.
Ut 8: produâa A B in E, ut fiat

CEæCA.
Erît

K Angulus ABC, C D I
Atqui! D :aoACB.b

Ergo ABC CC ACE.
V Dcindc.

Il-

w;



                                                                     

f
Luna PRIMUS. 83j

Dèindc.

Angulus ABC C E. a
Arqui E œ BAC. b
.Ergo ABC 4BAC.

Alia DEMONSTRATIO.

C
E mediolduorum laterum AB. BC,

duétis perpendicularibusD E.FG: m8:
lineis BE. BG. l
Duo Triangula AD E.BDE fe habent

juxta 4.1.
Adeoque angulus A a) ABE.

Atquî . ABCj
Ergo ABC 4 A.B Deinde etiam

Duo Triang: BFG. CFG. funtjuxta 4.. I.
Adeoque angulus GBC æ C.

Atquî ABC 4 GBC.

Ergo ABC B: C.
(1. E. D.

P 5 PRO.

a



                                                                     

go E U c L x D 1 s
PRQPOSITIO XIX.
In omni Triangqu A B C ma-

xima angulo A BC. opponitur Ia-
tus maximum A C.

Invcrfa præccdcntis X V 11L

Præter fupcrïorcm præparatîonem an-

guli D A C. ACE , .bîfecentur mais
A F. E G : facile pater filas Iatcra D C.
AE dividcrc bifariam par 4. I.

35°" TumDAŒIAC 4DC.:
Mm Sumtis fcmiffibus, erît.

A C 4 FC.
Arquî F C 4 BC.

’ Ego A C multo 4 B C.
v ’ ’ Dcinde



                                                                     

LIBERPRIMUS. 9:
Deinde ctîam.

AC EH CE 4 AE.
Erît AC 4 AG.
Atquî AG 4 AB.
Ergo AC multo 4 AB.

Alia DEMONSTRATIO.

A E

B CBifcâîs angulîs A 8c C . par limas

(08:33 AF, CG, ex angulo B maxima
ad ifias bifecantcs ducantur perpendicu-
lares BFD, BGE: Brun:

In Triangulîs A F B. A F D.
AnguliAŒFæAfl’lF.

Ergo tertius A B F æ tertio A D 1:. a 4501.8.

Adcoque In Triangulo A BD cri;
A B a) AD. b b a, 1,

Atquî A C 4 A D.

Ergo C 4 AB. Simi-



                                                                     

92. E v c LAI n 1 s
Similiter in Triangulis CGB. CGE.

Anguli C Æ G :0 C 6:! G.

Ergo tettius C B G :0 C HG.
bal. Adeoque in Triang: C B E erit. b

C B sa C E.
Arqui AC a CE.

Ergo AC 4 BC.
Q. E. D.

7PR04



                                                                     

LIBER PRIMÙs. 79’;

PROPOSITIO XX.
Trianguli A B C ciao Iaterafcil. En

A B. A C. au: alio quocunque C
modo fimul fumpta reliquo BC

fion? majora. -
A.

n oIDEMONSTRATIO.
Propofitîonîs hujus vcrîtas immcdiatc

Huit ex Archîmedæa limez Reâæ dcfini-
tîonc; Ad oculum enîm pare: viam par
quamlinea flafla BAC a B ad C duâz
efl: diverfam effe, a via lineæ BC , quo:
flatuitur reâa.

Ergo linon mâta B C cfi omnium mî-
nîma , qua: a B ad C potefl ducî.

Adeoque etiam linea rafla B C cri: Io
linga flafla BA ç; Q. E. D.

PRO-
,



                                                                     

Thcot.

"f

94. EUCLIDIS
PROPOSITIO XXI.
Sia terminis unius Iateris B C

intra triangulnm jungantur dm
rafla B D. C D : ba Marions tri-
anguli B A. A C minore: quidam
orant ,- majorem macro angulum
B D C. continebunt.

A
E

3 dDEMONSTR’ATIO.

PARS I.
Fer Archimedæam reâæ limez dcfinio

tîonem lima B C efl: omnium breviflî-
ma, quæ a B ducipofiunt ad C. Ergofi
a B ad C par aliam viam ducatur linea five
incurvata five flafla , ut B A C, vcl B D C.
neceflario illævia cri: major. Pater autem
ad oculum quo panât!!!) fraâionis ma:

En.

5-- 4.,



                                                                     

LuznPruMUs.’ 9;
gis a linea B C recedat , en viam pt!
quam if’ta linea procedet elle etiam lon-
giorem ,l adeoque edam lineam elle ma-
prem.

Atqui punâum fraâîonîs A magîs a

linea B C recedit quam D. Ergo lima
BAC crie major lima BD C.

PARSIL
Externus angulus BD C 4 D EC.

I Iinterna.a
Arqui angulns DEC 4 A interna. b5 15. L

6. L

b1

Ergo angulns BD C multo 4 A.
. Q E. D.

PRO-



                                                                     

..

96 .Eucnrnxs
PROPOSITIO XXII.*

Ex datis tribus reâis A. B. C.
quarum duo quolibet toma flint

I ’majores , Triangulum conflituere.

hobl. 3.

BEL KG Il
CONSTRUCÎIQ

1. In infinita linea D H , lineis datis
A. B. C. fume æquales DF. FG. GH.

z. Centre F 86 radio FD defcribe Cir-
culum D I , 8: centra G radio G H circu-

lum H I. .
3. Ex punâo înterfeâionis I , ducau-

tur reâæ I F. I G. IDico FIG elle triangulum quæfitum.

DEMONSTRATIO.
amfirsoFI si) aD1: æ A. Per con-

FG a) B firuétionem.
chst. G1 p bGH C

’ . (LE. P. i PRO!’



                                                                     

l

Liman PRIMUS. B97
P’R’OPOSI T10 X’Xlll.

A4 data rifla A B punfîumCProbl. 9.

angqu refiilineo D E F nouaient
G CE fiacre.

a
A-A’H
V . D

I

I. In mais E H. E1 fume duo punëh
D. P. illàque jauge mâta linea D F. .

2. Tum a fiat ad punâum C triangulumal 1’" 1’

G C B , habens lutera æqualia lucribus
trianguli D E F. ’ ï

Dico angulum G C B elle æqualem igfî

D E F.

.DEMONSTRATIO.

In triangulis GC B. DEF. -
Latus G C a) D E ’ Fer confira-
Latus C B a) EF ’ &ibnem.
Latus BG an FD i.
Ergob angulusGCB æ DER ” un.

.E.F.(à 1 Il a PR0«
r. .



                                                                     

Them.

98 Eucrrnls
PROPOSITIOXXIV.
Si duo triangula BAC. BAD

1 duo latera B A. A C duobus B A
A D aqualia habuerint. alterum
alteri ,- unum bora triangulum ba-
beat angulum iflis Iaterilzus con-
tenta»: B A C majore»: altoro
B A D ; habobit quoque [zafin B C

majorem bafi 3D.

. a aP R Æ P A R A T I 0.
1. Centra A Fer C defcribe circulant

i5 tranfibit [3er D, cum AC. AD ponan-
otur æquales: È: B C cadi: fupra D.

z. Ducatur rafla D C.

. D E4



                                                                     

Luna PaiM’UVsJ. ’99

DEMONSTRATIOJ
r In Triangulo A D C. latus A D

ponitur æquale AC. ergo angulus

3 S ao (L
. Atqui S 4 O. .

Ergo Q 4 O.

Adcoque T multo 4 0.. "
Quare cum in triangule B CCD anguc

lus T fit 4 0 cri: latus feu Bafis BC
major a bali BD. , a ’9a 5

A Q E. D.



                                                                     

(zoo v EUCLIDIS’?
Mia DEMONSTRATIO.

(

A

Ex D duâa perpendiculari DE , in
Triangulo B DE.

Angulus BDE eût 4 E.
Ergo par 19. I.

Latus BE 4 BD.
ArquiBC 4 B E.
Ergo B C multo 4. B D.

Ve] hoc modo ad candem figuram.
Ex C ad B D aut illius produâam duââ

Perpendiculari C F , in Triangulo B F C.
Angulus F 4 C.

Ergo pet 19. I.
Latus B C 4 B F.

Atquî B F 4 B D.

k E’3° 36 mais) (En

À I . .. l z ,

v



                                                                     

LIBER PRIMUS., Io:-

TthEMONSTRATua

Angulo DBC bifeôto , ad bifecan-
rem B E ex D ducatur perpendicularis
DEF: Tum
h In Triangulis BED. BEF.

AnguliBŒanBŒE.
Ergo Cor: 13.1. v

Tertius D a) Tertio F.
Adeoque per 6. I.

Lotus BF æ BD.
AtquiBC 4 BF.

Ergo etiam BC 4 BD.

A a; pRœ



                                                                     

Theôh
I 60

102 EUCLIDIS
PROPOS ITIo XXV.’

Si duo Triangula ABC. ABD.

duo lutera AB. AC. duobus la-.
tarions A B. A D aqualia bahu-

. erint, alterum alteri ,- unum vero
l Triangulum babcat bafîn B C ma-

jorem airera 731); iiIIud habebi:
quoque angulum B A C majorenr

B A D. . . .Inverfa præcedentîs X XI V.

DEMO’NSTRATIO.

Ducatur reôta D C 85 angulus D A C
bifecerur linea AD.

Tum



                                                                     

ann PRIMUS. 103’
Tu’m angulus’ E A D ao E A C.

Atqui EAD 4BAD.I
Ergo etiam EA C 4 BAD. .
Adeoque B A C multo 4 B A D-

Et eadem cil demonflratio five punâum
B cadat in D C five infra mon»

au. DEMONSTATIO-

Hic duo Triangula Propofitîoncm flue-

&antia , (une B AC. B HI ,. in quibus
BAæBI-I ACaoHI: BrfisBC 4 Ba-
fi B I: demonflrandum en quod fi: angu-
lus BAC 4 B H I.

Tum dufta AH. ut& CG a) 1H feu CA:
Erunt A H. A C G Triangul.) llafcclia.

Adeoquc angulus CGA a) GAG.

Atqui CGA 4 lHA.
Ergo il CAG 41HA. )A
Angnlus A BAH æ BHA) i
Erit angulus BAC 4 BIBI, 110c cil D.

G 4 P R 0-



                                                                     

ïhem.
17.

104 EUCLInrs.
Pnoposx’r 10 XXVl.

si duo triangula duos angulos
duobus angulis aquales habuerint,
altèrum alteri , U unum [urus uni

lateri aunaie , five quad adjacet
aqualibusvangulis, five quad uni
aqualium augulorumjubtenditur ;
1lla U rauqua lutera reliquis la-
teribus aqualia babebunt ," alterna: a
aluni , au reliquum angulum re-
liquo angulo,

ÀÂA ;

fiv

E F B G FDEMONSTRA’IQIO.

C A s U s I.

Si B C ponatur æ E F: mm hæc pro-
pofitio convenir cum præccdcntc V I;
adcoque cadeau CR Demonflratio.

l C A-



                                                                     

a -LIEER PRIMUS. la;
Casas II.

Si AB, pomtur. a) D E: quia jam
anguli B. C ponuntur æquales E. F. etiam
(Coroll: 13. I. ) erit tertius A æ tertio
D: adeoque rurfus per Cafum I in ifiis
Triangulis omnia erunt æqualia. .

SCHOLIUM
Si duo Triangula A BC. DEF.

duo Iatera AB. AC duobus late-
ribus DE. DF.’ aqualia , alto-
rum alteri: ut 19’ angulos B. E,
aqualilaus lateribus A C. îD Pop-

pofitos aquales 3 ut 19’ pratorea

angulos a. T, aqualibus late-
ribus comprebenfias , fimiles ha-
beant ; Illa rauqua omnia halic-
bunt aîualia.

DEMONSTRATIQ



                                                                     

106 IEUCLIDIs
CASUS I.

In Triangulis Reâangulis.

I A

ï a)
G B d E P

Triangulum D E F concipiatur appli-
cntum ad Trianghli A B C latus A B , rad
fitu contraria , utifit idem cum Triangu-

lo A B G. l ’Quo faâo GBC eritlinea reâa, quia
a 14.1. duo anguli ad B fun: rcâî : a a

Deinde quia A G. A C faut æqualia
b 5’ 1’ cri: angulus. G a) C. b n

Adeoque tertius G A B en Tertio i
cCOh CABc æ EDF.

’ 13. l. .Ergo duo Triangula À B C. 8c A B G
a 4,1, feu DEF habent omnia æqualih. d

CA-



                                                                     

LIBERPRIMU-S. 107
a C A s u s Il. .

In Triangulis Obliquangulxs.

i n
on 71.13.15Duâis Perpendicularibus A G. D H.

In Triangulis A B G, D EH , cric

Angulus G a) H, .
A B G æ D E H.

Latus A B a, D E.

Ergo AGæ DH. e c:6.l.mure duo Triangula AGC. DHFfefc
habcnt juxta Cafum I. hujus Scholii: Er- a
go , erit angulus C go angulo F: 8: con-I
fequenter pet 2 6. I. in Triangulis A B C.
DEF omnia erunt æqualia. QE. D. *

A P R O-



                                                                     

Tireur.
a 8.

108 EUCLIDÏS.’

PROPOSITIO XXVII.
Si in duas reflua AB. C D rafla

E F incidens angulos alternas T.
aqualesfizciat , rafla intorfe orant

iparallçla.

EG .

DE



                                                                     

Luna Paluds. 369
DEMONSTRIATIO.

Ex G 86 H duâis perpendicularibus
GL. HK, Erît

In Triangulis G L H; H K G.
Angulus L a) K.

  Qœ T.
Latus CH. commune.

Ergo par 26. I.
Latus -GL. a) HK.

  Adeoque pet illa, quæ [opta ad De-
.finitîoncm parallelarum diffa [annaux]:
lineæ A B) C D parallclæ.

. (L E. D.
scHoiiUM.

Çtfmjam demoùfhatum Il: Jifiças AB.
CDICÏTC parallelds, 86 Atriangula GLH.
HKG omnîa habcant æqualia, confe-
’qu egtjam ’patet lineas GK. L H. a
par. dicularibus GL. HKabfciflas, in-
ter fe 6ch æqqales ; id quod Tncquctus
inter Axigmgta numerat.

me.



                                                                     

’no. EUCLrnxs

q Paorosnno XXVIÙ.
En. Si in Aduayreâas A B. C T

’ rafla E F incidens fada: exter-
I mm angulum :0 44154km interna

19’ ad enflent partes oppofita
Aut fi fadas duos internas 19’ ad.

mfdempaftes P. à, fimulæqua-
, les duobmreèïis: parallelæ mm;

inter fi rafla: A B. C D, ’

DE



                                                                     

a" Lupin PRIMUS. in
DEMONSTRATTQ

PAR s I.

Angulus T æ 0. a I a r5. I.
Atqui (La: O par propdfitîonem.

Ergo T æ b. r. humAdeoque lincæ AB. CD. faut Pa-

rallelæ. c ’ c :7. L
pAnsÏL

I AnguliO Æ P au zReâîs. a - d ml.
Acqui Q Æ P sa z Rcétîspcr Prop.

Ergo° 0 8:! P au Q Æ P- dcmtÔeAm.
utrinque P.

0æ.Q
n Ergà , par èmem primam hujus 3 lime:

A B. C D funt parallelæ.
(LEDa

n 

PRO-



                                                                     

Îheofg30..

in: ’EUCLID18 

Paorqslno XXIX;
Si in raflas parallclas A B.

. C’D rafla EFincidat.f
1. Miami anguli .T. 35’ Q r

interfi arum regardes.
a. Externns G erit æqunlz’:

A. internai? 4d enfilem partes op-

. pofito R.. .3; Tua interni 19’ ad :4]:-

. dam parte: T. R. fimul erunt
(gaules duobus reflis.

  E



                                                                     

Luna; PRIMAUS. ’11;

DEMQ’NSTRATI O.

PAnàg

5 - XU 31 .azr,’». r u. A f; l .14: a
.nairÏôwÎ’Ï z H. Q (b

D1577; xaggçilhîègaugt 5 -

æqhalësâërgguaïa e21, qqgïëglrdefiniè ’ L

tîonem lificàîum pgrqllclarglm difta film. ï I

Adeoqü-efi-m) ,(. , r I
In Triangulîs GLT-IËÎ-IÎËG. f

Latus G L æ r HK.
l , GPIŒ) CH.Angulus L ce K.» L V

I Ergo angulus T a; Q b gâfhfiïî

un . , H -PAM



                                                                     

"4 l -E7UcL1 551’357;

Pans 11.451

v I  ’ A . v".C
..- -...... L - -u

(2: t



                                                                     

I

LIiERPRIMtfs, il;

ngsln. n

. -1; ( .. .F.-L-’J

.   . ÛG Gai T-œ z Reâîs. g and:
Atqui G œ R. h Imam

. tant.ErgoR æ Tao, z mais; -

.QD.,E. H



                                                                     

na -EUCLIn1s
PROPostn-o LXXX.

fifi Si ana "fia -A B. CD. Afin:
parallela ad eaudm ,E F s illa
arum: gangue inter [à pardieu.

D’EMONSTRATIO."
Ducatù-r par n’es dans tafias linea G K.

5:9. x. Angulus O sa P. a propret parallelas
l A B. E F.

r Angulusk (la P. ’ propter pàrallelas

C D. EFL’ t
L Ergo ang. 0 a), Q alterne.

a :7. x; Adeqqqe AB. CDfunt hintm- f: pan-alla

n PRQeP



                                                                     

. Lin-Enrpmmzfs. .117
P R0 rosant o XXXI’.

V l Ter datumpunfium G durera Probwu
. lineam A B , quadataC D fit pa-

r raflela. * v - .

CONSTRUÇTLQ
I. Ex punêtq G ad (151:3er D duc

«eâam G H fub uolfibct angulô Q H C.-
z. Ad linga: punâum’G fa; a au: un,

gulum H G B æqualcm angulo H C,
Dico B G produâam effe ipfi C D pa-

rfllçlam, L a ,
DEM ON s T R 4:19. .

.Anguli alterni .GHC HGB (un: æ-
quales pet conüruâîonem. Ergo b lineæ b ,7. x.
A B. C Dlfimt Parallelæ.

H3. PRO-



                                                                     

fns E u c 14,15 x s ’

Pndros 1-116 XXXII.
flnoz.’ Omnis Triangulz’ and latere

n. ..produflo.» - -
1. Extqrnus angulas duobus

internis 35’ oppojîtis aqualis efl.

2.7 Trianguli ms angulifimul L
. fumtz’ duobus raflé: aquales fiant.

A .

’13 AC E
À Duæ hæ partesîdem dîcunt, quod duo

. Theorémm in Scholîo 13.. I. demon-
. Mata ,. quævideri poterunt; cum omni-

bus fuis Corollàriîs. a

PRO-



                                                                     

LrinnPRIMtrs. 1x9
anorôs 1"? Io LXXXHI.

Refla LAC. BD qua aquales Unm «Ï

parallelas A B. C D ad. raflera”
partes canjungunt ’,a illa 35’ i [a a;

anales jam: 19’- parallela.

A. Bil)

4’ .

fC ’ ’ D
DEMONSTRATIO.-fi

Duâa Dîametro A D , in Triangulis
B A D. A D C.

Latus A B au C D par propofitîonem.

Angulus 3 O æ T propter parâllelas: :9. 1.
A B. C D.

Latus AD sa AD.
Ergo pet 4..omnia fun: æquaha , nim.
Latus’ A C a) BD.
Annulus .Q a) S adcoquci’ACb .&BDbparallclæ. ’ ’7 ”

H 4. PRO-



                                                                     

-xzo .;EIICMPHv.ï

fluet.
- 24. î

P a 011,10 La. l r I b, XXXIW.
l (Parallelogrammiin; 4.8 C 7)

www 14W (9’. Magali rater:
- lia fimt g ipfimzqua  a....ŒMmcqq*

a 1è. I.

ficatar bifarz’am. ;
x

DEMONSTËHÀLT r0.
g

u au,
A.

In Triàngulîs B A D. A D cf ;

Angulus i 0 a: T propret patauds;

AB. C D. B tAngulus a S au, Q promet parallelas
A C. B D. L l

Larus AD æ A1). --’
Ergo pet 7.6. omnia funbæqualia 5 fc:

Latus AB a) CD. D
Lanrs BD æ-A C.

. Angulus ,. B a), 0., .- ’
Adcoque par 4. TriangnlaBAD. ADC

inter f: faut æquglia.’ Voca-



                                                                     

fi

Lunnvl’tnuuls. un
s,CH0-LÏ1U,M 1.

Vocatîs in ahxîlium illîs , qué an-

te: ad Definîtidnem 5. Libri I. de c-
ncratione SuperficîEî dîâa fun: , 8L iis

quæ porte: ad definîtionem I. Libri Il.
ab hifce non dependentem dicentur ,r fa-
cile ex hac propofitionc cliciturflimcm-
fic &area paràllcgrammi rcâanguli,.quz
producitur ex mulçiplîcatione duorumlar
tcrum contîguorum , feu qua: ’unum’ tu

angulis mais comprehendunt. ,
Sic Ex: G1: fi. pardiebgrainmî raflan-

gulî A C D B. latus A C»po.natur 4 pe-
dum , C D 6 pedum ;L multiplicetur 4 par
6 ’, 8: obtinebitu; produâum zapcdum
quadratorum- pro àrea parallclogrammî

reâang’ulî. . ,, , L ,. .. .ï
a Œidçm autan in quadrzïto omnialar-

tara (un: æqualia , patct adinvenîcndam
illius arçam nihil alîud épus eflè, quam

ut mum ex cjus laterîbus pet fc ipfum
muhiplicctur.

I Ï 141.5 7 au?



                                                                     

en ’E matîmes ’ ”

en»

- Quant fi in Quadrato ABDCD, Ia-
tus C A pomma 4 pedum , multiplicam
dm; pcr [e ipfuin, venictproduâum 16
pedum-quadratorum. pro area quadratî

ABCD..:2 wsCHOLIUm 11..

1- ."Vîde Figdram Page-no.

Cam ex hac propofitîone pateat dia-
metrum parallelogmmmî- illud dîvîderc

bifaxjiam , panet fic iterum ponaturparal-
Ielogrammum A C D B me reétangulum. r
triangulum. reâangulum efie femîflîn
ifiiusvparallelogrammi , adeoque pro A C,
C D. fumtis iifdem numeris 4. 8: 6. fe-
miffin fuperioris produâi 24. (cilice: 1 z

’ ’facere aream trianguli ifiius xeâanguïî

A C D. V  . Qui: autem îfia Area 1 z triplîcîmul-
tîplicationis forma obtîneri potefi , fei-
lîcet multiplicande vel z per 6’: vel 4.

9er



                                                                     

un. C

[ID

Lulu; PRIMU’ISJ 1:3"
pet 3; vel 4 pet 6&ptoduâum 2.4M-
fecando ; bine etîam triplex oritur rega-
la cujus ope învèniatut Area Trianguli
A C D, quod hic tamtam fiatuimus Re-
âangulum: multiplicando nimirum.

Veldîmidîam altitudinem feu perpcn- ,

,dicularem A C pet totam bafin C D.
. Vel,totam altitudinem A C pet dimi-

diam bafin C D. -Ve! totam altitudîoem ACper totam
bafin CD , 8c produâum , quod dabit ’
aream totius parallelogram’mi reétanguli

A C D B, bifecando , ut obtineatut area
dîmidii parallelogrammi , hoc en, par
banc Ptop: 34., Trianguli reâangulî
A C D. k

SCHOLIUM III.
Œoniam quîcquîd pet Multiplicatîor

nem compofitum cl! , iterum pet con-
trariam Dîvifionem in fila principia re-’
ÏoIvitut, etîam facile in omniparallelo-
grammo reâangulo cognita area, 8c al-
terna-o latere, alternai potefl inveniti.

Vide Figuratn Page 120.

Sîcp appofiti nom-i parallelogrammî

A C DE , area inventa efl pedum qua-

’ dram-



                                                                     

3:4 EU’CLIDIS’
drarorum 24, fijam ponatur cognîta ba-
fis CD 6 pedum, ’& illa area’z4 pdiîvià

datur par bafin 6, invcnîenrur 4 ped’es
pro altitudine feu perlpendîculati A C:
quia fcilicer antea pro uétumi feu area 2,4
gemma fuir ex multiplicatione 4. per 6.

Similiter cum Trianguli Rcâanguli
A CD area repena fic pedum quadraro- l
mm n. (utpore dîmidia arez parallelo-
grammi A CD B) fi irerum ponarur co-
gnira bafis C D 6 pedum, ë: tum area
1 z, dividarrir pet dimidiam bafin 3, in-

venîentur ctiam ’4 pedes pro perpen-
dicalarî A C: quia antea hujus trianguli

-. area 12. generata fuît ex multiplication:

4 Fer 3- -

PRO.



                                                                     

. Luisa Pumas. n; n
P ko? olsïlno XXXV.

ParaIIeIograrama p.4 D. F ’DLÏËÏŒ’

[241m eadem bafi, C D 33’ inter ,
caldera parallalas A B. C D confli-

tuta fun: aaaalia.

r 1Î . 1:. n A,

1D c D s. .

d(E n .. p!.--DEMoNsTRATro. a
Trcs hic oecurunf enfila. qui votidçm

figuris exhibenmr. a . B
. ï . A’d-Figuram I. V Ë

d Parus AE-æ»CD -
. - Latus ELBeao- C-D 34’L .1

Ergo.AE l a) E3. . bau,Confidereruuf jam duo triangule EAC.
BED, in quiblS’T » *

Lnus D EA. bHBE. g n. ".1.
Angulus f A æ BED propret p1-

. pallehsAC. BD. - -jaïna AC du EU pet I.
0



                                                                     

126 Eve’LrDrs
CÆI’ Ergo Triang. b EAC æ]

c401.

Triang. ’ BED.* Arme;
Triang.ECD au BCD -. V
Parallelogr. mon a? Pauli. BEÇD..

au .Fîguram, I I. B
Larus AE au CD.. I. vu
Lama FB a) CD.. ’34’p’

Ergo AE. sa FB. p5;
FE 13E,

1

6A1: ce E.B. ’
Quare jam in Triangùlîs FAC. BED.

Latus FA æYBE. I
Angulus A a) B BD. propret pa- r

rallelas AC. BD. DLatus p AC æ’ED. per’3,4.I.Î

Ergo Triang. c F AC æ BED. a
Trap. EFCD.:JEFCD.

Parallelog. (A D. au Parall. F D.
. AdFiguram III.
LatusAE a) CD a» I.
Larus FB ce CD. p 34’ 1°.

Ergo AE a) EB d T .à r E13." ’EF. 4M V a

t Ï B 6’ me"et! V - l’ Q



                                                                     

Lrœn’kl’ïn’rmvs. in

.Quare .iterurrr inuiangulis F A C. .

BÈD. a t si ’Lame FA æ BE
’33. ’Angulus Afin BED...ob’Âpa«

. panneauta... .p-AED; .
Lama ACIBoCED’. Aper;4-.I. p v

E36 d-Trîang. FAC qTriang. I’ N au. r.

Il 5:11". IN U 4...; y.’ .rTrinng. FEG a) F5 G.
u

v as

21.0581:th .5
Trapezîum BACG æ .Trape- a .

. , , A.d Tfîângrî "CCD-4.5. G CDË

Parallelogr. AD en Parallel. ED. -V .

-. 78:15:? d



                                                                     

d 128, .6 Eszcjnvlpnl i L
l 151i o p o si a? o ’xxxs’n.

32?” -. ;Para(klogranania AE. HI) fir-
per «ascalin; [zafilrîur C E .5 F1) , 19’

- inter eafdm paralldas A B; .GÀD
Confizùrta , interfefimt aqaaliaï

DEMJOÎsrsï-RATIO.

. r Ducantur maze, C fi. E B , ,guæ crane
a 3;. I. . æquales art-paradelæÇxI-Ioe . En?) crie.

Parallelogrj. mail. 1
Arqui Paralkflfiiaoxidem 35.1.

Parall:EH.x I
en. z. Ergo bParalÎ. A ao Parall. H D.

- , -’ Q. E. D.
.111; l - [SÇHOo

Wfi qv,,vu A .



                                                                     

.LrunnPnruus. i129
.0- ’s C "li-1’01 l’U-M il. V

l A ’Ad Prop: 35’. 36.» V

Ex me propofirîonibus fequitur non
tantum Parallelogrammorum arefiangua
lorum in fpecîe , fed enamgcneralitcr
omnium Parallclogrammorum’arearn ÎlF
veniri multiplicande baiîn pet perpendi-
’cularem ab uno latere adalrcrum dué’ram:

I quia femper pareil confiiruilparallelo-
grammum re&angulum laper alrerius ob-
liquangulibaii 8c-inrer eafdempparailelas;
id quad priori pet 35:1..æquale’iefl. Cum
autan ante; oflenfurn fit parallegrammi
reâanguli aream oriri ex multiplic’tzrione

bafeos pet perpendicularem ,""manifeilo
fequirur 8c hujus aream eodem modoin-

.veniri. . l . ,. -. n
*’ s-CHD’LwM 11.51

L SiTaralle’Iogramma Conflima ’

fiat inter filmât paria par-alida-

tu)», farta inter A EgçF a
inter E CF. «un»: inter-é
Will? 4.1i: invicem dtflantium,

I fiais



                                                                     

130 EUCLrnrs
A fihchwr’eadtm bafiCD, utX.

- . T. five [upar ’aqualibus [raflas
a CD. GF, «3X,Z5 arum illaz’n-

terjè aqaalia. .
’ DEMONSTRATIO.

la r r. eux D. Pl

Ï E 1 a 1 O

Concipiamus lineam E0 circumvol-
’ vî circa lineam C F. illa neceflario coin-

cidetcum A P, quia A? 8c E Oiæquali
inœrvallo àlinea CF enflant. - «
a Quo fifre parallelogranuna ’X 8: Y ,

erunt inter" caldera palanche 6,28: friper
cadeau hall ,’:adeoque perProp; 3 s. arqua;
lia; Parallelogtamma yerç’ Z, erunr
inter .eafd’em. parallelas’ 1 ce fuper bafibuà

çquaIibus; adeoque par Hop: 36. æqu’aliq:

.SCHO-



                                                                     

LIRE): Palmas: J131
l’aérosr’rro xÏXXXVIÏÉ.

Triangula A C D, pc D flperThEUr;

eadem bafi’CD (9’ inter enfilera?

parallelar A B. C D. conflituta,
faire inter fie aqualia’. ï

C D
DEMONSTRATIO.

Duâis DEaparallelaipli Ca: ut a. 31.11; Î

DE paraflela CF, erir. U V ’ ï.’
Parallelogr. brE C a) Parallelogr. B C) 3” l’-

Atqui Parall. E’C femifiîs cil, n

" Triangulurn AC DL V 34.1.
Et Parallelogr. B Cfemiilie cil i

Triangulum F C D.

v Ergoitriang. A CD a) triang. FCD-c fifre). ’
(L E. D.

’, i 12’ irato-r



                                                                     

"13a [EUCLIDIS
Paon» osirno XXXVIII.

71m.. .Triangula A CE. H [uper
’8’ aqualibus bafibus C E. I’F D. U.

inter eafdern parallelar A B. h C D I
ronflituta , inter fie faire aqaalia.’

EËÈÏ
l C I. r p a) I

DEMONSTRAÏTIO.
tau. .Ducatur a E G arallela ipfi Ac sa
53’501, DE ipfiFH.,Tum Parall. CGa) Pa.
, rail. FB.

Arquijdimidium-C G e .
Triang. A C E. 34. I.

Et dimidium F B cil
Triang. HF D. p

a que Ergo G triang. ACE æ HFD. .

i 56H04,



                                                                     

LIB-nn PRIMÙS. a 133

ÉCHOLIUM.

Ad Ptop: 37. 38.

. Ex hifce propofirionibus requimt non
ranrum Triangulorum Reâangulorum in
fpecie, fed univerfaliter omnium Trian-
gulorum ateam inveniri multiplicande
dimidiam bafin pet perpendicularem ab
angulo oppofiro in bafin aur eius pro-
dudam cadentem : quia femper potefi
confliruî triangulum reâangulum fuper
alretius rrianguli obliquanguli bafiôcin-
ter eafdem parallelas; id quod priori pet
37. l. æquale en. Cum aurem antes
oflenfum fit Trianguli reâanguli laream
oriri. ex multiplicatione dimidiæ barges
pet petpcndicularem, iequitut etiam trian-

guli’obliquanguli aream eadem multipli-
N1x cationis forma inveniri.

I 3 PRO-



                                                                     

a Schol:
u. I.

C

134. eEUCLIDI’S’

PROPOSJTu o XXXIX.
Sli- triangule: a! B C. DIB C

fine .equalia , firper eadem bafi -
BC 65 ad cardent partes confli.
tata : illa errent attaque inter cas-
idem parallelas, Hoc eft’ADerit
parallela B C.

Inverfa Prop: 37.

i A. V D

B E C F
DEMONSTRATIO.

Ducantur duæ perpendiculares AEDF.
Area trianguli A B C invenirur mul-

tiplicando perpendulatem I A E pet dimi-
diarnibafin BC. I

Area trianguli D B C teperitur multi-
plicando perpendicularem D F , "pet can-
dem dimidiam bafînB C. a . I

Quia



                                                                     

Liman PR’IMUs; 13’;
Quia jam Triangula A B C... D B C

’ faut, æqualia, cri: Produéïum exiA E in

dimidiam B C au Produâo ex D F in
eaudem dimidiam B C.
- Si jam uttumque produâum dividatur
pet, eaudem dimidiam BC.

I’Erit Petpendicularis AE. a) perpqnd: DE

Adeoque pet ca qu: ad Definir: 3 5. dia!

funr. . il f ’ ,Linea A D etit parallela bine: B F.
. ’Q E. D.

3

la. V «PRO? I»



                                                                     

33-6 EUCLIDIS
Pnopostjno XL.

mon ’Si triangnla AB C. ËDEF fin:
aquaIia, 19’ fuper aqualibus ba-

fibus dB C. EF. il? ad eafdem
partes conflituta: Illa immigrio-

, que inter eafdem parallelas .42).

B P. .
Invetfa Prop: 38. 9

A n i a:
Bec E PH.-

DEMONSTRATIO.
Ducanrur duæ perpendicularcs AG.

D H» ’Atea trianguli AB C oritur ex mul- v
tiplicatione perpendicularis AG pet di-

’ midiam bafin BC..a V
ficha. Atea trianguli DEF invenirut mul-
34.r. .riplicando perpendicularem DH pet di-

midiam bafin E F 5 quæ cit æqualis dimi-

diæ bali B C: p . me:



                                                                     

M «.- ,- î. a)

m

LIBER Prunus. "137
i Qu’a jam Triangula A B C. D E F
ponunrur æqualia; etit Ptoduâum et
A G in dimidiam BC au produêto ex

- D H in dimidiam EF feu candern dimi-
diam B C.

Quarefi divîdarut bine pet dimidiam
BC 8: inde pet dimidiam EF.

a - Erit perpendicularis AG a) perpend. DH.
Adeoquelirerum pet diâa ad Dcfinir: 3;.

Linea A D crie parallela B F.
’ Q. E. D. l

15 PRO-. -4.....-.’-afr1îr----



                                                                     

:138 ’"EUCLIDleÏ

Paoros:r1DXLl.-
in... a Si parallelograrnmum A E C D
3” ’ Communem cum triangule PC D

bafin C D habaerit, 19’ in iisdem

i parallelis A F. C D fieerit:paral-
.Ielogrammum cri: dapium trian-

guli. e v
.-c 1.»

DEMONSTR’ATIO.

à 37,1, Du&a AD cri: triang. a ACD au
triang. F C D. D

Arqui’ b parallelogr. AE CD en: du-
plum rriang. A C D.

Etgo etiam parall. AECD cit duplum

,triang. F C D. 0

b 545 la

serra,
-Cv---



                                                                     

LIBER PRIMUS. V139

SCHOLIUM I.
.7 1mn etiam fi parallelvgram-
mum ABDC cum triangule EFG
’aquales Irafir CD. F G. habitait

3.57 in iisdem filerie paralldis , pa-

rallelogn trianguli duplum aria; .

DEM40INSTRATIO.

A B K GE

’ xCDDFGH
Duâa FKùpatallela G E, erîr.

.î p Parallelog. AD a) Para". K G. 26.1.
Arqui Parall. K G ei’t Iduplum Trian-

guli EF G. pet 34. I.
Etgo etiam Parall. A D ejufdem trian-

guli duplum erir. - -

l k I



                                                                     

140- BUCLIDIs.
pSCHOLIUM u.

Si Trianguli E PH cum Par.-
aIIeIogr. A 7) inter easdemparal-
78145. exiflentis ,, bafis F H [noria

duplabafeos (ID erit triangulmn
E F H aquale parallegr. A rD.

ABKE

.Z- iC J) F GDEMONSTRATIO.’

Triang. EFGæ triang. EHG ( 3 8. I.)
Ergo totum rriangulurn E F H efi duplum
trianguli EFG: atqui modo demonlira-

’tum éfl elfe parallegr. A D duplum ejus- .

dem triangulî EF G. Ergo etitparall.
AvD a) rriang. EF H.

PRO-



                                                                     

a. aga. a,

gala data T. v

p Lune. PRÎMUS. 14.1

Paonostno’XLII.
ÊDato l-Triangulo ABC Æqlld imam

Parallelogrammum C F eonflrne-
re,habens angulam C aqualem an- , . .

ego N s ÎBUÇI .10.

I. Produétæ bafi B C ex A parallela

ducarut a A F. .3 3:. r.z. Sumta C K œquali dîmîdiæ bali

B C , ex C ducaturÇ E, ut fit angulus
ECK æqualis D. b ’ b 1;. le
l 3. Ducatur KF atallela CE. .

a .,Dico CEFK e e parallelogrammum et; ’
àllælîïum.

’ P E7



                                                                     

.142. EUCLIDIsi
.DEMoNaTRATIQ
Hæc nirirut Scholio Il. 91013413 I.

quia triangulum ABC cum parallelo-
rammo C F inter eafilem parallelas ex-

ifiens bafin BÇ habec duplam bafeos
C K : adeoque ’triangulum ,AB C etit
æquale parallelogtammo C F; quad pet
confituâionem eriam angulum C haber

«une. me Da..- .

* , en?



                                                                     

LIBERPRIMIÏS.’ un

.Pnor’osITIio X141"!

brunit paraileîlagramni «A 0:5... i:

r- connaiementa A G. ’
Ë I je Vaqualia.

s a î° l i
jà NiïpovN’ïsLïîr-RÏA "La" o.

a i ’- * ef Triang.’ BADi æiTrriang. Ë à

5*" 3019-; . " a:îTriang. BFG Æ GHD I 34 ’
L ætti.BKG &LGED

gy...-

in
a

RcmanetsomPlÉÏIiIJA G130 Horn l. As.Cg... . p, [.1 p a 4.

l.- l ..



                                                                     

144 I,Eulcnrpre.vV p
ÀPJROPOSI. TIpXL-IV.

ML"- , ; ad datant enflant N data
Triangqu A B C. aquale paralla-
logrammum CG applicare ,1 "(Ja- ’

ben: angulum G aqualem angulo

«n21 e
’ A.

B

JWCïo N s T RU C T 1 0.: -
I. Faâo pet and. r. parallelogtar’nrno

i C F3 æquali Triangulo A B C, quod
habear angulum C æqualemD , fumatur

’ CM æqualis N. -
un]. a. Ex M du&a a MH parallelaKF,

dans: 91:1» faire EE i131; *
i . à» En Î

’fr



                                                                     

1.1an PRIMUS. 145
3 . Pet I ducarut L I G parallela C M. a . 3m;

p Dico C G die parallelogrammum quæ-

firum. r r
DEMONSTRATIO.

t In Ferallelogtammo EM. , . A
Complemenrum E l . b IM. L A 545.1;

Parallelogr: - CI go CI. la - i

FarallijF a. CG go mangera ç.

.[Cum jam angulus LCM fit æquelis
angulo daro D, 80 larus CMÇafquale
datas-N; pater parallelogrammum CG
quæfirovfarisfacete. . - Q:

NOTA
Si ëontingat lineam datam eiIemirio-

rem dimidia bali B C , feu C K , runc illa
iumi potetit inlinea CE; qualisihîc fit CL.

Tarn ex L ducarur L G ipatallela BC

fCCûDSpKF in Il . . - j ï. ,Deinde par I ex C ducarur reâa Carl-l
8c tutu HM parallela F K, (ecanspLC ’V

in* punâo G. . . 1- Quo faâo obtiuebitut idem parallelo- I
grammum C G . quod propofirioni finis?
.facere jam morio demonl’trarum eli.

K 15110.



                                                                     

.ct’46 EUCLIDIS-

Puce-051’110 XLV.

MLW Tata Reflilineo ABCKaqua-
le. Taraflelogrammum PH confli-

. tuera, habens angulum F angula’

data ’D aqualem.

CONSTRUCTIO...
t. nuez Diagonali B K. pet A à:

finit C ducanrut parallela: A H. C G. a
z. BifeEta b BK in E. petE ducatut

reâa 1E F , faciens angulum E (qui pet
cg. 1. 2.9 Iæeflipii IFG) æqualemDJ.

g. Pet K ducarnr Reflet H K G paral-
lela ipfi IF. a ’
a DicoF H die parallelogrammum qua
litant. i’

’ . DE."

b la. l.

s .flr.
tv.-



                                                                     

r

t.
rËER’Pu’tùDs. 347.

.DEMONS’IÇRAÈÎIO. e

.JgaraiielognEanbrriaugzA314 A. Mou
Parallelogr: .F’KÊæTriaEngC K 4.3:;

Parallelogr: PH au Reâilineo èBCKg
q. a: D.

;; . î

K a PROi



                                                                     

414.8 4 2 lamantins f

MW Paon-051110 XLVI.
t p . Super data refit: A13 quadra-

5 tient AB DE dtflfliere.

c an

BCONSTRUCTIO.
1. Ab extremiratibus A 8: B erige

à u. I. duas petpendiculates . A C. B D. qua:
fint æquales ipfi A B.

z. Ducatut teâa CD. .
Dico A B C D cire quadratum

quæfitum.

DEMONSTRATIQ
Pro lareribus.

ut x, Latus AC î au BD, quia urtumque
efl au eidem AB.

51Mo Larus AC eii: parallelum b BD,pro«
par: angulos teflon. A. B.

fini



                                                                     

Liman Palmas; 149
Ergoec 3&3 8c C.D fun: parallelæ-nôc cum

æquaIes, adeoque o’mnia larera æqualia
eidcm A B, inter fe fun: æqualia &pa1 H

tallela. I "Pro angulis. 3
In parallelogrammo A D anguli A.

fun: reâi. Etgo d criant oppo ltÎ D. C «un;
(une reâi. r ’ v ’ ’ h

.Ergo A BD C cit quadratum. aI q E. D.



                                                                     

,uo .E.ÙCLIDis,--

.PROP’OSITIO XILVII;
m3.; ’ r In arnni utriangula raflangula
’3’ BAC quadratum lateris B C ,

quad rafla angalo appariteur, a-
, que]: efl denim fimul aligni-

rum lamant BA. AC. au. ,
dratir.

èDEMONSTRATÏO r.
’ Ex A. duâa AL parallela lateriBE,
lateris BC quadratum BDdividir in duo
parallelogtamma BL. KD: ,
.1 P Si jam demqrfiratum fit Parallelogt:

- KD4’



                                                                     

Liman Palmas. r51
KD die a) quadraro AI, ut 8e paral-
Jelogr: BL cire a.) quadraro AF,peraân

. res etit.

r Pro Primo.
Duâis A D. B [gang BCDæ ACI. quia

utetque reflua.
A ang.ACB. en A CE.

4 Àng. A C’D æ 3c Le

Etgo in triangulis A C D. B C I.

LatusAC æ C Lp quia fun: latera to,-
Larus C D a) B C. rundem quadratomm.
Ang.ACDaoBCL

Etgo * Triang. A C D triang. B C I. a 4. h

b Atqui parallelogr. K D efl Quia flint
duplum rriang. A C D. in iisdem

b Et parallclogr. AI duplum bafibus 8c

triang. B C I. .parallelis.
b 4Îc la.

Ergo c parall. KD:) parai]. feu quadra-c A; 6.

t0 A I. t iPro Secundo. I

DuŒsAEFC. ÈAng. C BE aï ABF.
quia uretque teéius.

A Ang. ABC. A BC.
lAng. ARE. a) FBC.

K a (me



                                                                     

152 EUCLIDIs
(gare in trinngulis A BE. FB C.

Latus A B æ B F. Utpotc lama cornu-
Latus B E a) B C. dam quadratorum. l

Ang.ABE a) FBC. Iv Ergo Triang. ABE d Triang. FBC.
MJ, eAtqui parallelogr. BL à; Quia (un:

duplum triang. A B E. in iifdem
e 4,. 1. °Et parallclogr. AF duplum bafibus 8:

triang. F B C. B J Parallclis.
Ergo parall. BL a) para". [au]

quadrato A F. lArqui antea para". K æ qua- A

drato A I. j BErgo QIadratum BD a) duobus qua- V
dratis. AF. A I.

C As. 6.

DE;



                                                                     

Luna PRIMUS. .153
DEMONSTRATIO n. l

Ex qadtm Antiquomm figura finis
commodd talis crui perd? Demonflra-

HO. ÈDucamr AL parafiela C D. 11:8: EM,
D M P parallelæ ipfis BA,Ë C A.

Tumfacile panet HirTriaïagula ARC.
MED. PMA.’fibieflèæquangula: adeoa
que cire æqqalîa AB. ME. PM : ut 85
A C. M D. A P.-

K 5. 14m.



                                                                     

1H. Eucnxnls’

- am.and r: DK æ * a: DA.
Atqui.

BŒAI b a) eidem Cl DA.

sa? Ergo pet Ax: I.36” ŒDKæL-JAI.
Similitcr A Îc1 EK au * r: RA.
Atquî ’

GAP au b cidcm Q 13A;

r Ë.r B I2’ K, 6KM

E L D



                                                                     

LIBERPRIMUS. :55
- . Ergo pcr Ax: I.-

i:1 EK mû AF.
Supra erat A

IF: DE ses AI
ŒEKŒŒDK.œŒAFŒSAI
hoc cit-"S BD. L  

DDEMONSTRATIO lu.
K ï F D

s

( A... F Ï° P [.0 7’

a a cFaâîs ficicndis., qua: appofita Figur’a

monfirat. -FJ-F D C G duplum en: trian-
j gulî A C B ’ B

.AtclîîT-j AHIC etiam efl: du» 41.1.
wplum triangulî C D.

Ergo a; FDCG æ :3 AHIC.
13.0de mode. . v

a: FEBG duplum cfi: triang. AEB.
Arqui a ABLK etiam efi duplum 41.!.
’ Î. triangulî A E B.

. Ergo



                                                                     

156 A EUCLIDIS
m o ci FEBG a) :3 ABLK.
SuÊra CR r: FDCG a) C3 AHIC, khan

EritqucûEDCBæEABKÈŒI
EAHIC. ’ Q. E. D.

Nain quod latur BE OCC1xrratlatcriLK
«k latins E D contînuato latcri 1H fic pater.

fiquidem omncsanguli 0 , ut 8c P mani-
fefio æqualçs finît, quia ubiqtle O 8:! P
confiîguunt ,unum reâum.

Adcdquc triangul’um ABC revolutum
circa antrum B Écongruet cùm triangqu
BLB’; revolutum autem circa centmm C,
congmet cum trianguk) CID.

.DE«



                                                                     

L155: PxxMUs. 1"
DEMONSCTIRA’TIO ni.)

- ; ;.*.!! f .
:0: [3 hgphœnubBÇ;

BF [3 latefiï AB.
DF B lateris AC. feu MD.

v’ÎJEKman-«113A:hx ’-
ŒB-E 301 eidemfû EAU  

Ergo Ïpd’rl 51151.. - w
’22 .EK æ»D RE. ’

C1 DK 33153 HA.
[111520 a aideur-1 DA

V . .EtgopcrvAmI. "f
IC’JDKæDDFM-

J

BD

INJ-

Supra «au. .-

.Q EK au E3 BF. -
’ ; I F:3.EK



                                                                     

qui? . E UC’L I n I s Î
max æ v: DK æ EBFIEEIQDF.

Hoc cit 1:: En; ’.
Ve! hoc mode «ad candem Figuram.

De duobus Œadr’atîs BF 8: D F extra
Quadratum BD nihil emînct prætefduo ’

Triangula A B C. H C D.
Facile autem vider: cfl quod fit. l

Triang: AB C au M E D.
B H CD a) G B E. B

Adeoque E B D cantine: duo En
BF. DE » ’

Ego ilüp :8 æqualc. l

À. - - l l SCHo.

d!



                                                                     

Ljhsn Paluds. dg
v

SCHOLIUIMVI.

Pulchcrrîmum hoc Pythagoræ invch-
mm infigne par totam Mathefin CR:
Theorema, a; non paucagutilifiîma (up-
pedixa]: Prohlengat; , quorum cum au;
apudChvîum a: allies Autorqs abun-
dantî fais copia videri poflîm, nps tria
«muni affcremus. " .5

Â

î ’ "t
f x .7’ a ." ’ - 5 V. J. I 1. .à ’ 0..* t Ër , 7 .1 1’ .. Ël -,l .. ’Cà ,«nnwk A wWy ..
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(166 :EUCLIDILSJ
P n o B L E M A I.

Dali: qualifie: lineis K; L. M. N.
0. inwm’r: Quadrant»: quad o-
mnium lineam»: Quadrali: fimul
fuma]. fit agada.

En.



                                                                     

LIBER’P’RIMUS. "la:

- " Cohfiruâîo & Demonfiratïo.

r. Duas limas K 8: L. jauge in an-
gulo reâo A B C , cri: dyfiâ TcQâAC :
ÜACaochîsK, &L., 1

2.. Faââ C, D a? M perpçndîcularî ad

CA, çrït a AD a Bris. K.:L.M.
3. AU AD fiat pefpelndiculaüs DE a)

N, clique :j A E mais K. L. M. N.
4.---Ipfi A E tandem fiai fierpendîcu-

. luis EF a) 0 , ,çritquç L] AF flafla.
IK.L.MINÂOEVÀ "-5 f I

r ID Qùàe ômuîàï’equuntuf çx hac flop: 47;

fait: quanta: martingale ABC. rACD.
ADE. AEF. pet (onfigngiOncm fin: reg

&angula. a .
’ i



                                                                     

7162 ËEUTÇTI’IDJÂ. T

Paonpgmglus

B "battis JudbüÊIXIÏifiQËè,!ËjzèzjùaÎi-Â-

MW. L- .invmêre’aaàdretgm,

24m [ambiant quadrqpqnaèïflù

. fafla’dêfoîunt. I ï ’.

v CONSTRUCTId
C I. F3831 lînea AB æquali majorîK,

in ca fumatur AC æqualîs minori L.
z. Ex C a ereôta infinita perpendicm B

brama. làriCE,Cent’ro A b radio A13, dardi-
batur arcus circuli BD.

Dico Qxadratumvlineæ CD cire dif-
ferenfiam qudratorum ,K 8: L.

DEMONSTRATIQ
’N: Pçâa mâta AP,erit triangulum ACD

. l 1 P"

a u. I.



                                                                     

Luna PRIMUs. 16;
pet cqnfiruâioncm reâangulum; adeOË

que PCf 47. I. » 4 o :
l EADaoQACŒQCD.

Arqui [J ADœ E K. B Pet coni
. .Ec DAÇIQEÜ-I..*ûtuâ.g

V Ergo E K fuperat Ü L , pc;
Adeoquc [3 CD. cfi.difïcrcntia qua.

dratorum K 8: L. Q. E. D.

l L’ a; ;Pnoa



                                                                     

B164 IEUCLIDIS
’PRO-BLEMA III. ç
Cognitis . trianguli rafîàngulz’

31 B C duobus lamibus , m’attire

.pRAXIs.
-A

5 43’

B 44 C ’
Sînt cognîta duo huera AB 3. BC 4..

(bi: triangulum efi rcâangulum : duo
quadrata AB 8: BC: feu 9 8c 16 ad-,
dantBrip unam fummam: &obtinebitur
2 ï. pro duobus Skis A B. B C. hoc eft
.pro Dm A C: cujus radia: 5 Elabit lattas

’ quæfitum A C. ’
Similiter cognîta (in: latent A C g. 8c

l BC4: tutu a Etc AC 25.fublatoûto
B C, 16, rcfiabit pro [3:0 A B 9. cu-

ba, , jus Égdîx 3. cxbibçbiç 1ms quæfitum A B.
SGI-10,



                                                                     

1.113211 PRIMUAS. , i8;

SCÈOLIUMIL

E n1c

’PM No"F. L G
on c’ Si trianËqum reâangulùm fit 6mn].

Ifofceles, acillime propofitionis veritas’
demonfirabitur hune in modum. " L’ ’

PRÆPÂRATIQ
1 . Super latteribus A B. A C. fiant St:

A F. A G. ,z. Ducamur reflua C D. D E. E B.
Dico B C D E elfe 5mm aBC , 8c

à) Bris AF. A G.

DEMONSTRAZTIO.

PARS I.
Pet 32. I. îllnsquc Con-on. z . tres angu4

H ad ch. A BC. A RE. EBF. ut &trcs

"- L 3 . ad



                                                                     

166 ’EUCL’IDIS
ad C (cil. A C B. ACD. DCG : præterea
duo ad E fç: AEBXFEB , ut 8cv ad D duo
ADC. GDC; fun: femircâi: unde jam

. facile deducitur angulos A E D. AD E
ctiam cire remircâos. : -adcoque quatuor
angulos quadrilatcrî BÇDE cire raflas:
quart: latera oppofita fun: iparailclla : (c:

CBC.ED&EB.DC. ’ DE.
4 Arqui B C a) CD (6. 1,.) quia trièmg.
B C D CH rcâangulum in C 8: habet duos
angulosifupra Enfin BD ’æqualcs: unde

ctiam BE a) ED. i
h, Ergo quatuor latcra B C. C D, DE. ’
EB [ont æqualîa: adcoque BCD E en;

[jam lateris B C. ’ ’

l P A R s, Il.
, .Sex triangula K. L.1M. NÂO. P. 11a-
bent fuas bafcs inter fe æqualcs, ( quia
funt latent En) &duos angulos fupra ln-
fin, quia» omncs fiant femireâi. ’

Ergo pet 26. I. triangula omnia inter fg
faut æqualia.

Adcoque4 triangula M.L.N au lia
4 triangulîs. P. M. N. O.

Hoc cit Bruni. B C U E au Œtis A F.

AG. , Q E. D. . ..
." I I K Ouià.



                                                                     

Luxure PRIMUS. 1’67
Gui demonürationi allant fic breuiter ad?

. . vjungimus. . . I a ’

’ Devfcrîptîs quadratîsi A F. A G5 .BE ,

produéantur latera FB. G C. quæ nacraie-
fario deberc cadere in E Ba D facile pro:
Œârîpotcfl, m B E. c D fint Dinmctri ,1
quæ îpfum quadratdm 86- fingulos filin?)à

angulos bifariam fixant. . Il
Unde jam nulle negotio dcduciturqlid ’

mas CK. DK. EK Cire inter Je? 8c
larcribus A B. A C. æquales , adeoqut?
trianguliDBCcum. [3:0 CI inter cafdcm
ParallelasalzB.GD emmenés, bafisDCQ-

’ . L 4,. dupla
J



                                                                     

B

"168 . EUéLIDlS
dupla en: parallelogrammi bafeos BC G : I
ergo pet Scholium prop. 4x. I. Triang.
DBC æ En) AC.

Deînde triangulum D EC a) triang.
’DBC;4L

Et Triang. D E C - a) Etc A G.
EtEËUm AG æ En AF.

ErgO Triang. DE C æ Etc A F.

Quatre fcquitur duo Triangula DBC.
DEC (imul iumta ,hoc cit 5mm BCDE 4’
eiÏc œlc quadratis duobus A F. A G fimul

fumtis. -Cæterum ex hac eadem demonfiratioe
nis forma, fequcus haudinclcgans deda-

mus ’
I Theorema I.

In Triangqu Ifiifcçle raflangulo
MEC , quadratum Hypotenufk BÇ V

quadruplum efl trianguli ejusdemo
propofiti A B C. t4 a

DEMONSTRÀTIO.
Ex ruperiori demonfirationc pater fin-

gulos quadratî BE angnlos bifeâos die,
8: lincas BK. C K. DK. EK lateribus
AB. AC. æqualçç: Unde jam fequi-

. i . . Il]!



                                                                     

LIBENPRIMUS’. 169
un quatuor trian ula BKC. CKE.EKD.
DKB. 8: inter zig 8: triangule BAEcflè .
æquiangula, 8c æquilatera : adeoquc æ-

qualia. .q Cum autem quatuor lita triangula
confiituant quadrarurn BCDE . parc: illud
quadruplulm elfe Trianguli AB C.- ’ 0. E. D-

Quæ demonflratîo præccdcntîs Thco-

rematis, cum mihi occafionem præbcret
inquîreudi, quomodo quadratum hypo-
«au? triangulî refianguli inæqualium la-

. L 5 teruml q



                                                                     

. a 7o .E q c r.- Î n I s * ’
tcrum feiliaberet ad ipfiam Triangululnl

fcqucnslefc hum prmlebat. . 2

v Theorcrna I I.

Ë .I’n quolibetcunque Triangulol’

Reâanguldt imquçliam laurant 5’

quadrant»: Hypotenujz trianguê

lum propofitum quater jumtum
’ jàperat quadrato quad a dzfœ

renfla reliquorum 141:pr : [en
quodidzm ejl; quadràtumHypote-
flafla 42’4qu triquguloprppôfito

’ quater fitmptq and çu’m .1144qu

défirerentiÆ rçliquorum latefum.

Demonflrationcm vide pagina raquen-

te- il y ’ . k x
«.44

l

w

I



                                                                     

Luna-PRJMUS. x71
DEMÔNSTRATIO.

Supertrîanguli reâanguli A B C latte
ribus conflruantur quadrata AF. AG.
B E.

Deindc producantur latera F B. G C;
tum ex angulîs E 85D ducantur E Kpa-
rallela F B , 8c DN parallcla G C :. iftæ
limez ira fc interfecabunt, ut conflituant
quatuor triangula BLC. CKE. END
DMB, 8c in illorum medio quadra’tum
K L M N.

Quibus confiruâis vel levitcr in præa
cedcntibus. ’cxcrcitatus facile ormes an-

. gales V



                                                                     

(Ü

172.. iEucnrnrs
gulos O , ut 8: omnes P inter f: soles
clic perfpîtict. I

Unde fequitur pet 26. I. quia ne
illa Triangulaeffe inter le æqualia, 8l a-
bcre latcra æqualia latcribusï (cfA B. BM.

DN. EK. CL. ut criant AC. CK.EN.

DM. BL. ’mare fi auFeratur B L a B M: D Ma
DN: EN ab EK:& CK a CL, rema-
nebunt K L. LM. MN. NKinterfeæles.
qua: (un: diEerentiæ’laterum AB. AC.

Quia aurem iflæ æquales lincæ ad an-
gulos reâos flint junâæ , ut facile ex.
2.6. I. pater , fequitur quadrilaterum K
LMN en": quadratum dilïerentiæ laterum

AB. AC. - iCum ergo quatuor triangula BMD.
DNE. EKC.CLB. cum quadrato KLMN
conflituant totum [Imam BCDE; quad
fit ab hypotcnufa B C : patebir abundci
propofiti nofiri Tlieorematis vcritas.

Vix autem poflum quin hic aflërnm plus
quam clcgantcm Clariffimi Chrifiophori
Sturmii demonfirationem præfentis prop.
47; quam ex hac’ figura, alio ac divcrlo
a nabis ex fundamento, conflruc’iâ , nabis

fuppeditat, in calcula Alegcbraico pro-
fitam: qnæ tamcn abîis, qnivcl’ali-

mine Analyfin fpeciofam faintàverunr , in-

telligi potefi. v Illa

a----A------o.

A Je»; .- .-..

.- ..L*v A].



                                                                     

(’14;

Luna PRIMUS.- ’17;
Illa autcm ita le habet. TrianguliReÂ

éhnguli A B C, ’latus B C feu hypotenufa,

dicatur a: A C .vocetur b. A B r. Arca ’
*Trianguli AB C erit ; bi. adeoqudqua.
tuor triangula fadent 2. in Deinde diffè-
rentia laterum A B. A C erit r-b , ejusqu;
quadratum n-zbc EH HI :. quad priori
area: quatuor triangulowm additum-facît
a Æ èb,ï.quæ Comma iefi: ælis quadrato A.

u faâo 35 hypotenufa. ’- .
Capa autem fla fumma exhibear duo f

, quadrata laterum AB. AC. fequiturt «
etiam duorilla quadras: elfe ælia quadra-
to BC.



                                                                     

:174 mena-rag IF

c ..
Cæterum illuflris hujus propofitîonis

aliam à præcedente generalem demonfira-
tionem hoc modo damans.

Triangulum raflanguîurnq datum fît
ABC; larerumiAB..AC. quadraitavfint AD.
AL: 8c lateris BC quadratum EH: Jam pa-
tet ad ,oculum quadratum BH’a reliquîs
quadratis AD, AL gabfcintlere triangu-
lum AFB 8: trapeziumi AIHC. Sijam,
produâa DE in G; &duâa NR perF
.parallela BM 8c GK parallel’a EA, de-
monfiratur elfe triangulum XaoY.

. . ’ - sa) T.
Parallelogr. P a0 Q

Triangulurn GFRæ IHM.

"’ - CSEEË

4’;



                                                                     

imam ranima in i
Î "lCërü efli: pûterimus propofitiœis

atrium, .-4. SDEMvo NxsiTiR-ACTJO.’

prçcedentibusîdemonûrari quines angu-
lps 0.11m: «mark elfe inter fe’æquales.

Primum ’X au Y.

Duo triangulaX 85 Y habent duos an-
.gulos O, 8c R ut a: latera BC. CH æqua-
lia: Ergo. (12.6. ipfa triangul’aè, fun:
æqualia. " Non-è X. f "j * *"îî»

ne: ’.

v1 A. x3 . . ’ ï à ..un" ,ScœndumJS 0T. a
à: Duo rtr angula S ,Ï’BabÊnË-d

Generaliterïnoçandum facile par": U

anxguloiOôz R, &ut& latera’NFrÇK .
æquNia : Ergo (26. in) ipfa «languis il.
funt aèqualia. Et lattis BFao.G I...quie,o I ’i
bus ab æqaalîbus’B G ’,,fÇ H ablatis ,re-

manetFG’ a) 1H... , Il
kleertium P sa Q:

’ Quia (huant complernenta parallelogram-

ÎiniDK.’* (4.311.) i l
4 Quantum Triang. œil I M. H v
il v , Duo trianguler GFR 8: IHM a babent

, duos-

æ?



                                                                     

x76 Euctrnlsduos angulos O 8c R. ut a: latera FGülI-I -
’ æqualia. Ergo ( 26. 1. ) ipfa triangula
fun: inter [e æquali’a.

Ex quibus pater lareris Be C quadratum
BH in le comprehendere duorum reli-
quorum laterum A B. A C ’quadrata A’D.

AI. Ergo quadratum EH etiam pet
4 Axioma 13. duobus quadratisA’D.A I.

æquale efi. Q. D. E.

Quod autem B G concurraf cum D E
inpunâo G, 8c CH cum-MLinH,
(opta demonfiratum cit. ’*

r , . . r . a. l Ali:



                                                                     

nous. humus; 7177

Alia DEMON STRA T10»

D 3L aw

l’i’ÎQÏ.

’ R
Trianguli re’&anguli A B C, latel’um

quadrata fint A D. AK. B T. demonflran- .
d’un! cil hoc tertium B T elfe æle duobus

renquis. I r M Fiat



                                                                     

e378 Bacillus
Fiat AX au AE, erit friper axez

&um quadratum A F a) A D. Producarur
KH inG utfit H G au XF. Ducatur
GA. 8l pet I ducatur MIN parallela AH
8: tandem agatur E G. Eritque H E pa-

qrallelogrammum , cujus I complementa
E I. I H. funt æqualia: fi utrimque adda-
tut commune parallelogrammum M X.
en: quadratum A F hoc cit AD ao pa-

rallelogr. M H: . ’
Ergo totum parallelogr. M K eii: æ-

quale duobus quadratis AD. AK.
a. Deinde fumaturCLa) CM, &CR

i œ C K. 85 perfeâtoparallel. LR ( quad
cri: a) ipfi MK ) producantur-L O 8: T Q i
utfibi occurrant in P, tum ducatur Dia-
gonalis C S , quæ produââ cadet in P.
( ut mox demonfirabitur.) HiÏCe filais in

q parallelogr. LT. duo complementa L5.
S T erunt( 43 . I.) inter fe æqualia: qui-
busïfi addaturi commune parallelogr. B R ,
erit parallelogr. LR (hoc ci! duo Quadra-
taA D. A K) au quadrato B

’- un.



                                                                     

1:79.Luna P-RIMU-s.
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bien Plumes. 181.
Ultima Demonfiratîo.

Intra lateris B C quadratum BR, fit
quadratum CH a) lateris AC quadrato Y:
Quo a quadrato BR fublato remanebunt

. duo parallelogramma B O. OK. feu faé’to

h parallelogr. OS a) OK, remanebit to-
mme parallelogrammum BT , ’Quod fi
demonfiratur cire a: quadrato X, peraâa
res erit.

. (mare fumta RÉ a: B A , confiruatur
quadratum B G a) quadrato X. Tum
produâis lateribus E G. S T , ut concur-
rantinN; ex B pet L ducatur BLN;
qua: etiam cadet in idem punëtum N.

Tum in parallelogrammo B N com-
plementa EL. LS 1erunt æqualia 8: fi ab

.utraque parte addas commune BL. erit
parallelogr. BT (hoc efi B0 Bd O K)
a) quadrato BG feu X. ’

Unde jam patet duo quadrata X8: Y
elle æqualia quadrato BR. 4 z

igue.



                                                                     

.181. Erreur-Dits
Opod autem Diameter BL produâa I

A cadat in punâum N’, ubil latera EG,
S T produâa concurrunt, lie probatur.

BDL.

X.



                                                                     

l

Liman PRIMU-s. 183
Sit non cadat in N , tum juxta adver-

farium cadat. *, Ve! fupra N in X , ut EX fit linea

refis. .vel infra N inIY, utBY (refléta.

In X fupra N.

Angulus 0 a) Q
Angulus O a.) P. 29’ 1’

ErgoP æ Q externus ,interno con-
tra Schol: 13. I.

Que demonfiratio obtinet in omnibus
q punâis fupra N (iris.

In Y infra N. t.

Angulus O :0 .Angulus O a) T.. 291° 5

Ergo Q3!) T. irerum extcrn us interna

contra idem Scholium. . 1 -
Eidemque demonüratio locum habct

in omnibus punâis infra N parisis.
Ergo cum linea B L produfta non pos-

fit cadere fupra nec eriam infra N media-
:io cadet in ipfum punâum N.

M a, m0..



                                                                     

i

184 Evcnrnrs
PROPosrTroXLVllI.

me» Si quadrette": a!) and Brian-ï
W guli latere C B defcriptumi fit .e-

gaude duobus reliquorum latent»:

ÇA. AB quedmtir: angelets CAB,
quem relique illa latere continent,

z refîtes crie. »

.c ,3
DEMONSTRATIO.

a u. I. - Ex A ipfi A B I excitetur perpendiculan
ris A Da) A C. 8c ducatur mâta D B

L Tum in Triangulo D A B erit. a
Quadr. D A ( hoc efi A C) E! quadr.

i 54h” ABbœquadr.DB. - p
Atqui quadr. A C E4 quadr. A B etiam.

cil a) quadr. C B. par Prop.

Ego. .



                                                                     

.«w

l .Lnnan. PRIMUS. ’18;
’ Ergo C quadr. D B a) quadr. C B. ’ c A» L

l . Adeoque latus D B æ lateri C B. .
4 uarein Trian ulisADB;ACB.g

Latus A D a.) A C per confiruâionem.

Latus DE æ C B. i
Latus A B commune. ’ . . dB. l.

Ergo d etiam omnes anguli funt ; æquales

adeoque .Ang.DABæ CAB.
I Arqui D A B eii reâus. i q

Ergo C A B etiam reâus erit.

Q D. E.

Flans LIBRI PRIMI.



                                                                     

.Euc L11) IS
ELEMENIOBUMÏ

LIBERVSECUNDUS.

n primo libro inflituta triangu.
lorum tum quoad angulos tum

quoad latera varia com paratione ,
’& parallelograrnmorum non una.
8c inter fe 8c cum triangulis colla-
tione, in hoc libro fecundo aggre-
ditur Euclides linearum ad libi-
tum feâarum parallelogramma
Reciangula 8c Quidam; docen-
do quomodo le habeant Parallelo-
gramma reéiangula quæ fiunr a
partibus alicujus lineæ tum inter
fe tum rclata ad Quadrara rotins a
lineæ: fient ex ipfis propofitioni-
bus porro manifeflum evadet.

Cum autem nujus libri propo-
’fitiones,’ licet numero non adeo
multæ, talesfint, urfuadiflicul-
rate tyronum progeflhi baud exi-
guam fæpe injiciant moram , nos

i oleumi



                                                                     

Y

LIBER Summum. 18;
oieum 8c operam. non perdidifie
exiflimabimus, li illarum demon-
firationes ira ordinemus , ut qui-
libet illas attente perlegens flu-

.diio, illifque primum libzum be-
ne perceprum rite applicans. ,
maximam diflicultarum penitus
difparerc comperiat partem.

Cæterum ne occurrentes igno-
ra: voces demonl’trationum inter-
rumpant eurfum , hic ut 8c in pri-
mo libro faâutn efi, Definitio-
nés præmittuntur terminorum
adhibendorum tollenres dubiam
fignificationem.

DE-



                                                                     

1.86 iEUCLfDlS
DEPINITIÔNES.

la Ianallefogrammum reflengu-
1mn A B C D continerz’ dicz’turfirb

, (114412143 "81’s C A. A B . reflua"

angulaire A comprehendentz’bur.

c D
A. , B

Amen vidimus generationem alicujus -
fuperficiei, quæ in memoriam revocata
arallelogrammi reâauguli fOrmationem

intellcflu reddet faciliorem.
Reâæ lincæ A B perpendiftilariter în«

filin linca CA, quæ concrpiarur ferri
fupra lineam A B , utipfi ramper mancat
perpendicularis; cum iltalinca CA per-
vcnerit ad punâum B: tum extremum
punâum C delcriptam relinquet lineam
C D arquaiem ipfi A B; 86 cum linea B D
fit quafi cadcm cum linea A C ex punâo

A



                                                                     

Line-n saucerions. i87
A delata in punâum B . cri: lima BD
etîam aequalis ipfi A C. . .

Unde pater ad inveniendam rotant
quantitatem feu aream alicajus parallclo-
grammi requiri tantum notam longitudi-
nem duorum laterum angulum rectum
continentium.

.’ D

sur!
034*195

A’1151EB

Quod ut adhuc clarius evadat , fient
8e afdifiir’nam inter lineamm in le invi-
cem duâum a: numerorum multiplica-
tionem elfe aŒnitatem, penamus lineam
C A divifam elfe in quatuor partes arqua-4

, BIÇP:13X.X0. liman;. . . à » ’ ’ ’ " A



                                                                     

188 l EUCLIDIS
AB in quinque partes , quæ prioribus
aequales fint. Si jam linea C ’A fuper A B.

mata pervenerit ad locum x Q punâum
C. defcriptam êxhibebît lineam C
punâum P , lineam PR : X, lineam
XS. O, lineam 0T; adeoque unico.
i110 motu faéta erunt quatuor iiia minora
quadrara C R. P S. XT. O I , quo: nim.
Iinea C A partes habet : fi enim ex pluri-
bns confine: partibus , etiam plura con-À

fiituta client quadrata- I
Facile autem intelligimus illud idem

elle ac fi numerus 4. ducatur feu» multipli-

ceturper I feu unitatem. A i . 11!
Similiter filiuea Q 1 (quæ eadçm jam

concipienda efi cum A C ) Ecundo moto
pervenerit ad punétum 25, eodem modo
quatuor, alia quadrata .efficientur ’qu’æ

prioribus addita fimul 8 dabunt: id quod
iterum idem cit , ac fi numerus 4 bismul-
tiplicetur per 1 feu femel per z.

Non aliter fi linea A C perget moveri , ’

tcrtius motus quatuor alia prioribus adji-
ciet quadrata; quatuor alia quartus; do-
nec tandem quintus ultima quatuor ad-
junigendo quadrata totum parauelogram:
mum reâangulum perficiat &Icomplear;
quæ omnia quadrata ,fibi invicem addita -,
ac exhibebunt ; und rurfnsidem CR ac fg

. mime:

î.

l

h www-M lis-w-



                                                                     

Luna SECUNÔVUS. 189
numerus 4. quinquîes pet unitatem feu fe-
melper 5 multiplicatus effet; quæ ope-
ratio fimiliter eundcm producit nume-
rum :0.

.Cæterum notandum en; in fcquentibus
ad multiplicandum lineam A B per lineam
C D , feu ad ducendam lineàm AYB in li-
neam CD: vel tandem ad defignandqu
reâapguluchomprehenfum fub lateribus
A B , C D me femper fcriptui’um I: A B:

C D. l . ’ IUnde jam exîfiimo manifefiam fuis
efle rationemvob quam ad invenîendam
alicujus feu omnium parallelogrammo-
rum reâangulorum aream folummodo
duorum laterum rcâum angulumcom-
prehendeutium requiraturnodtîa. p

Hinc porto apparu, quomodo cogni-
ta area. parallelogrammi rcâangnli , 52
altermro laterum alterum inveniri poflît
latus; dividendo fcilicet datam areau: pçr
latus cognitum: id quad in parallelq- A
gramme A B C D chue pater, quad zo
quadrata continet; qui numerus fi divida-
tut pet 4 feu cognitum latus C A. acquire-
mus 5 pro latere A B. 85 viciffim fi zo di-

5 vidatur pet 5 feu latus notum A. B , inve-
nîctur 4 pro altero latere A C.

ç I 4 N0-
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.190 3,!UCLIbls
N po T A.

Primo. . Parallelogrammum dicîtur re-
&angulum quad habet unum angulum re-
âum. Nam fiunus en: redus, I crurît 8;

34’ L îelîqui reâî.

Secundo. Parallelogmmmuxn eût vel
oblongum vel quadratum.

Oblongum efl quad latera contîgua V
habet’ inæqualia, five quad continetur
fub duabus redis inæqualîbus; illud au-
tem nos in fequentibus femper expri-
memus hoc figue a; adeoque ex: gr: r:
AC , femper fignificabit paralle10gram-

mum reâangulum A C. a.
mladramm- efi, quad fub duabus re-

âîs æqualibus contînemr : illud etiam ex-

primemus talifigno [j ut E CD, fem-
per denotet Quadratqm C D. p

Tertio; In fequentibus nomîne re-
aangulî Euclides femper intelligit pa-
rallelagrammum reêtangulum.

Quarto. Geometræ amne parallelo-
grammum exprimant, duas tamtam no-
minando literas pet diametrum oppofi-
tas : ut ad defignandum parallelogram-
mum appofitum adhibent literas A 1D, vel

’51: Omis

*-



                                                                     

Liman Sn’cuNDus: ’19:

Il.
Omnis parallelogmmmi fpdtii -

mum quodülm: eorum que cira:
diametrum illius finit , parallelo-
grammorum , cum duobus comple-

mentis, Gnomon vocatur.

fa r

r » - È

E n
Figura E6 E H, campofita ex duo-

bus complementis F G. E H 8l , quad c’îr-

ca diametrum efiî, parallelogramma G E ,
dîcitur Gnomon feu norma; ad imitatio-
nem illius inftmmenti quo fabri utuntur ,
ad examinandum , utrum ex. gr. duo pa-
rietes , vcl duo afferes ad angulum reflua! I
conjunâi fint nec ne.

N P1104



                                                                     

r

19:; (Evcnrnxs
PROPOSITIO I.

l’imam, ’Si film?» du reflue G35 AB,

quam"; alun: [fla fit in quot-
cangue partes AE. EB alitera ve-
ro infefla; erit rtëîzzngulum fub

. illis daubas G 35’ A B compreben- î

fit»: agnela reflangulz’s, que fub

infèâa G , Ufitb fingulis figmm-

ai: A E. EB continentur’.

C cr.

a A . a
G. d 4,DEMONSTRATIO.

Ex punais A & B erige duas perpendi-
culares A C , B D æquales data: G; 8c
iman C D , ex E duc reâamE F parafie-

p lam AICVelBD. TumlîueæCA, FE L
o 34. r. inter I fe æquales erunt ales datæ G. L

la!!!

pur-a
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LIBER SEGUNDUS. 19;
q Jam v: AF contînetur fub C A hoc

ef’cG 85 fegmento AE.

Et v: E D continetur fub F E hac efl:
G 85 fegmento E D.

Duo autem .1113 A F , E D fimul fun: b Al. 16.
b ælîa toti Œlo A D quad cantinera: fub

data G 8: tata A B. . ’
Ergo patet veritas propofitîonîs.

Sub calculi formula breviter fic demonc
firatur

AB au AE Æ EB J M

G G G "La
°iŒG, ABæŒG, AEŒŒG,

E.B. QD. E.
SîtAB.Io. Vel in Numeris

AE.7I IOæ7Œ3]MI
EC- 3- 4 4 4
G. 4. 4aæa8iî1u,.aa4o.

.I - Na P1104
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PROPOSITIO Il. r

mon. Si refit; A B [afin fit utcunque
in C 85’ D tria raflangulajhb tout

A B , 19’. fingulis figmentis A C.

.p C D. D B comprehenfiz aqualia
faut quadrato quodfit a tata A B.

la" F

Açn
DEMONSTRATIO.

Super A B fiat quadratum B E, ducaux-4
tur C G. D A parallelæ A E: qua fun:

3 34’ Ï- æquales a A E. hoc efl: A B.

r: EC fit abEAhocefi AB&par-

te A C. .raGD fitabG Chaceû AB 8; pat-Î.
c CD.

a: HB fitex HDhoccfiABôcpartc

D B, Çum

-*-----A--æ



                                                                     

LIBER SECUNDUS. .19;
Cum autem tria ah EC. G D HB.

fimul fumta conflituant 5mm EB, pa-
tet illa etiam ipfi cire æqualia. b v Un a;

Sub calcula.

ABæACŒCDE-BDB. M
AB AB AB AB. -
F.JAB au r: AB.AC 6:4 v: AB.CD.

Æ E AB.DB.
C Vel in numerîs.

SîtAB Io.ACz. CD3. ErgoDBg. . .

10 aa a. Æ 3* 5] M
10 Io 10 10
10a sa zoÆ 303:1 sa sa Ioo.

N3 PRO-
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PROPOSITAIO III.

m... Sit rafla A B [:84 utcunque in
3’ E , raflangulum fidæ tata A ’B U

partium altcrutm A E compreben-
flan , æquale efl ejusdem partis I
A E quadrdto , and cum raflan-
gulofitbpartibue AE. EB compre-
henjà.

A. E B
DEM,ÔNSTRATIO.

Ex A Be B eeîge perpendiculares A C.
B D æquales fegmento A E : tum junâa
C D ducatur EF parallela A C , quæ ipfi
A C etiam f erit æqualis.

334.!.

CE
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Luna Sncunnvs. 197
a C E contînetur fub C A hoc cit

A E 8: fegmenta A E, adeaque CE
A cil quadratum faâum ab A E. .

r: F B cantinetur fub F E hac A E

à fcgmentb E B. .
D CE cum feu Æ ’22 FB eflæqualc

t: CE, comprehenfa fub C A hoc dl:
fcgmemo A E 8: tora- linea A B.

Q. E. D.

Sub calcula.
ABaoAEMEBEB DM
au AE HAIE.

v: AEAB.æcj A EÆÇ’AE.EB..

Vel in numeris.
Sir A B. m. A È. a. Ergo E B. 4.

IoeœGËlÏç,’

6 6’ 6] M

60 303631114, a) 6o.



                                                                     

q198 ÈÛCLIDIS".

PROPOSITIO 1V.
mon Si rafla lima A B utcunquefe-
4* fla fit in C. .szzdmtum rotins

A B erit 43qu quadratisfigmen-
torum A C. C B , and cum Inflam-

n mn- ne... ..-..

q
...--.

to refinngulo [ab figmentis A C.
ÇB comprehenfo.

D .r0

.9

H a
A c g .3DDEMONSTRVATIO.

a 46. I. Super A B fiat a r3 B D , 8: duâa Dia-
metro B D, fumatur BK sa B C; tum

* . ducal):
--.a--.mI--- a - -



                                                                     

LIBER)SECUND,US. 199
dueantur CF , KH parallelæ lateribus

BEBA . qTum in parallelogrammo HF erîtIDF æ
HG a) b AC:& HD b a.) CF etîam æ AC: b34.!;
ut 8: e omnes angulî reâi: Ergo H F ef’t c ,9. L

a Segmentî A B. 15:34.1.
Simili macla in parallelogrammo C K

erit CB b a) GK. Et CG a) BKa).
CB: ut 8c omnes angulitreâi. c Ergo ’
C K efl: a fegmenti C B. I

Deinde ç: FK continetur fubF Ca)

A C : 8: G K a) CB. ’Ut 8c c: A G contîneturfub une reg-
mento A C8: fubCG a) CB.

Quæ duo cala fi ad duo reliqua En
addantur , exhibebunt fimul totum D
quad ,5; ab A B ; adeoque ipfi æqualia

erunt).-... -Fer; calculum lace made deman-
flratlir. V "t

AB æË’AC Ph ce
ABæACÆCB - v

marathe; Ados. ’
La: Ac. c3 En ce.

aAflaàæjAC Elena AC. C3

I a; ,Î ÜN 5 ’ Sen



                                                                     

zoo IUCLIIpxs
Sen in numeris.

AB sa Io. AAB Io
ACæ 6. AB la
ErgoCBo4. me
AC 6 4. CB 6 ACAC 6 4 CB. 4. CB .

36 ,16, 24.z
4.8

36
16

me



                                                                     

Lrnnn Sncunnus. ICI
COROLLARIU M I.

Tarallelogmmma circa dime-I
tram quadratifunt quadrant.

DEMONSTRATIO.
Hoc patet ex demonfiratione præcedente:

Probatumienim el’t parallelagramma H F,
8c C K circa Diametrum D B conflituta
habere omnesangulos tcâas 8: latera æ-
qualia, adeoqueilln elle quadrata. Cum
jam idem in talibus omnium quadratorum
obtineat parallclogrammis , fequiturilla
elfe quadrata.

COROLLARIUM II.
Si rafla lima bifariam-ficetur

quadratum totiur lima quadru-
plum efl quadrati a dîmidia flafli. "

DEMONSTRATIO.
Si enÎm fKLpAC a) CB, erit quoquc’

BK sa B C , adeoque C K Quadratum di-
midiæ A B: Similitet A C æLC G , ergo
A G erit quadratum dimidiæ AB: Nec
non HD sa DF ædimidiæ A B: Uns:
denique F E sa E K a) dimidiæ A B: qua-
re minimum tatius A B continebit. 4.
quadrata faâa a dimidia A B. i

. . . P R O-



                                                                     

202. Bucnrnls
PROXPOSITIO V.

flacons. Sirefla [inca A B ficctur in a.
qualia in C , 0 mm .equalz’a in D :

wreâangulum A G fil) inaqualilms»

figmentis AD, DE comprehen-
fin», and cum quedmto H F ab
intermedia jèfiione C D , agada,
ejîquadrato C1, quad a dimidia
C B dfiribitur.

a F r
I. H l G [K
A, C D B

PRÆPARATIQ
a 45:1. I. Super dimidia C B fiat a quadratum

C I , ducaturque diameter.
b 31-1. 2. Ex D ducatur D F lateri B I b paral-

lela. l
3. Sumta BK an B D , ducatur K L

b parallela A B , ut 8l A L parallela B K.

q

Q-

.A---o--

P----» - fla»



                                                                     

Lutin SECUNnus. ac;
DEMONSTRATIO.

5: AHcantinemr fui) AC 8: CHao
DE: Utôz r::.BF contineturfubBI
æiACêçDB: Ergo

:AHæŒBFc: c1: æ r: CF] A.

’c AHÆ: CF æ :BFŒŒCF.

hoc cit, hoc cil.:AGŒ EH]:2 æ 1:01.
In numeris.

sa tata AB Io. Ergo dimidia AC, ce g. i
AD 8. ErgoDB 2. EtCD 3.

. CE; AD8CB si M’a M- lDBz

se]; 25 ÉAD.DB.16.

16..’

r:ADB.&IL-3CD zg.utante.

me:
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Pnoposirio V1.
TWG’ i Sirafîa d’3 fitbijîhfi4mfia4

inG , zigue rafla quædam BD ad- ,
jiciatur ; Erit raflangulum fitb
tout admpofita 949 U aa’jafîa BD

contantum une cum quadrato di-
midia C B , aquala quadrato fias
CD compofita ex. dimidia U ad-

jafia. "au a
r. 1c

A. c un.
PRÆPARATIO.

I. Super D fiat D CE.
z. Duâa Diametro F D , ex B agatur

B G parallela D E.
3. Sumpta D I a) DE , ducaturIL

paranela D A , ut 86 A L parallcla D I.
D E4

de...
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DEMONSTRATIO.’

a": AK cantinetur fub-AC à: CK æ
Dl sa DB;iEt "a HE continetur
HGœAC,&GEæBD:Ergo .

’:AK sa r: HE A
:CIŒŒKGæECIŒûKGl ’

:AKŒŒCIŒDKG.æ’:Cl
ŒGHEŒDKG.

hocefl;
EAIÆDKG aa E3 CE.

In numeris.
Sitlinea A310- BD 2.. Ergo tata

AD. 12. DimidiaAB.feuAC.
feu CB 5. ErgoCD 7.
AD 12.
BC, LlM’"

. CAD.DB 24.
UCB. z; TA-

:AD.DBŒB CB49æ49ŒCD.

en.



                                                                     

:Îaoô .ÈUC’LI’DIS

1.PKOPOSITIO VU.

1m,;,. Si rafla. A T utcunqua fémur
inG , arum quadmm tarins AB U
«trimât jagmanti C B, quadra
bis fi4mt0 radangulo contenta [ab
tout AB 05’ fagmanto diffa CB:;

and cum quadrnto 41min: figman-

ai AC. i ’

laPRÆPARATIO.
"6,1; I. Super 31A B fis! Ü A E.

z. Sume B M æ B C , 8: ducantur CL
b au B M K b parallelæ lateribus B E. B A. Exit-
en. r. que LEæCCB.

3. Super LEfiatSL G.

A D E1
N-A -QLA- 4,



                                                                     

LrnsàSncuNIms. zaz
DEMONSTRATIQ

Duo En A E.E.F au d duobus dis du. 13;
A M. cumquadramKL. l j. , ;

.Atqui a AM coutiuetur fub AB 8c
BMhocefi B C. 1 La a --

- ç: MF continent: fub MG ( qu: fa-
cile probatur elle æ ualis A8, cum fit ME
:0 AC&EG sa C15) &GFhoc cil BCLB
* UtêtŒJKLfiraKl-IhoccfiACalterd
(carnauba ’ * il . l r ’

Erga patet veritas propofirîouis.

l ’ " In numeris.
Si: AB Io. CR «a tao, y 33 iA C . s. a C B 4 3-
ErgoCB ":2- E Ah Æ UCB 104..

AË go, . ..,.....ÏL-.-. A,
B à M ’ e
Ü,BECZO

l zB. BC. 4o il
Lib-A 3*- * if:
5.9.3.3 C .9. 3.9 .104-

Àut’an’te. v.

Œp-v-oflmhn

N.f
a.

A01: r Paro-



                                                                     

A 208. EU’CLYIDIS

.PROPOSÏTIO VIH.

mon. Si raflailinaa A-B fémur ut;
cangue in C , aiqua adjiciàturA D

, sa C B : Rechngulum quater com-
prahanfiam, fia!) data AB 19’ ail-i

taraarofagmanao CB and cum que;
drato altarius figmanti A Ç . me
qua]: quadratoi ’D K . quid fia
a: compofim DE. * ,. .

I :D à. a
2-91 A. P *

«Ï Ü ï ’

a! - v .1 4 a;I , . .. K,L - .PRÆPARATIO.
1.Fa&isDE.iL.KH a) DAL-

ce



                                                                     

Liman Sncuignusl 10j
CB ducatur EF parallela D B, qu: îpfi
ON parallelæsBK occurrat in F; a

. 2.. Deinde ex H agatur HG paralitt-
i la K1, quæ ipfi DM pataud: 1D.,oc- I

currat in G. . v - . ’
DEMONSTRATIIO.

Quadratum totum D K continet 4.
Reâangula DE. BN. KG. 1M: quæ
continentur fub D C. CF: BH. H N:

t LG: 1E. EM: hoc efi quæomnizr
comprehenduntur fub AB 8: C B: una
cum (hydrata MN quad fitalatereMF
.hoc cfi altera-fegrrrento-AC. j-Adeaque
patet Œadratum tatum elfe æqualçhfiifiis
Reâaqgulis»; ana cum quadrato alteyius

fegmenti. N (LE. D. i. x
ù Ïmuumeris. 3

Sib-ArB (a. ’"AÇS: «ErgoCBz-i

LAClo DB 12 M v" l
CB z DB 12

CAC. (.B 2.0l M. a DB’1l44.

V 4 utgançe.
4": A CB 8o ’ l’ a AC c4] A-. I 144..

Ï

a 2 lino-I



                                                                     

aitp .”EU.C.DID 13” W

V i moreau-m 1x,, :Ïï :

- Si rafla lima ABfacatür in

mon 9B . . .. v A.. aagnathe m C , 85’ non aquaizn m

D ;quadrata inaqnàlium figman- à
torum AD. DB. 41451314 flan qua- l

dmtorum AC.CD. qua a dimiJia
AÇÜ’ a]: intermadia ÇD fiant. , -

V, "Ffln

--’P-R1ÉPMA;R:ATIO.

IwEk A 8c D ereé’ciâ perpendiculari-

bus AE. DF sa AC; ducatur EF: qu:
cric a) AD. 1’ l Î ’ , -. .

zÎ’ Faâa DG a) DC (unde fit GF
.œDB) ducautur EC. CG. EG.

. i: -: 0 . Emma

l

l.



                                                                     

Luna SECUNDUS. au
Eruntque E A C. G D C. E F G pet,

conflruâiauem Trianguia reflangula.
Uti etiam ECG; Cum enim 3. an-

,guli ad C fimul (Pet 13.1.) fint æqua-
les duobus mais. fi ab illis auferantur,
duo anguli E C A. G C D, (qui finguli
pet Schal: 1;. 1.) ’funt fenfircâi, rema-
ncbit angulusECG muni Reâo.

DÀEMOiNS-jTRATIO.’ -

1. mais îu"’Triangulis reétnngulis i
EAC. GDC, cft’EA sa AC 8c GD
sa DC, erit. î; -

[3 EC duplum a En AC A 047.!.
1: GC duplum a Ed CD]

. Duoîïzta EC. GC duplaivûéaium

AC. CD. " p finir”;
2. .AtquWàulo mitan ulo

E CG. l ’ "A l p A!
.DEÇ sa ’Etis C. GC.

x 1
Ergo E G (muafûtorum AC. kD
a . pagaiera sans 7.351351]? la

5-98. à w[3 EG æ Eus EF. FG.

’ Ergo En EF. FG. -
j L ’ 0 3 hac



                                                                     

au. a EUCLIDIS ’ N
’ hoc cit .EtarAD’. DE dupla Etcrum AC.

CD. r Q E. D. ..
In numetis.

Sit AB la. Erga AC. CB 5.
AD7. Ergo DE 3.

Et CD a.

DM? 49 A. armas. A.[jDB 9 au)
En: AD. DE 58. En AC. CD :9] M

. 2 .bis En AC. CD 5B.

E .1;



                                                                     

LIBÈR SECuNDUs. si;

PROPOSITIO ÎX.
ai rafla AB [du fi; bi aria»: me

in C ,4 aigus adjicidtur BO 5 Qua- ’

drain tatin: compofitn A O (9’ ad-

jafia BO arum dupla quadratoc .
I mm A6300, qua a dimidio AC

fiant, U i4 CO compofim ex di-
midia 05’ afiafla. I ’

.pRÆ’pARATio.

, 1. Ex A 8c O ereâis perpeudiculari-
bus A F. OIE sa C0 ducatur PE quæ

erit sa A0. ’ h 4l a. .Tum fait: AC a) AC feu CB, i
-’ ’ O 4. (un- -



                                                                     

H4 .EUrcLIDIs .(unde fit FG æ B0) ducantur CC.
p CE. .EG.

I 47. I. r

C0.

Eruntque. CAC. EOC. scia. EFG
triangula reâangula , ut in przccdcnti .de-
monilratione.’

DElMONSTRATIÀO.

I. Quia in Triangulis re&angulis -
CAC. EOC cfiïGA a) AC: 84 E0 a)
,OC. Erit

[3 GC duplum a Eu A h ’
B CE duplum I[Fi C0 Ai

.- .BË.AGC.CEduplaDWAGC0.
» 1 a. Atqni --iu.î,Iriaugulo reâangulo

G C E3 ’ a... unA :3612 a a gris ce. CE.
i

Ergo E GE duplum Œtornm AC. C0.
. 3. Denique 1h Ïriangulo reâangulo

EFG. i 1’ n.. a GE"’sb 5 au EF. FG.

Erga En EF. FG.
hoc e04,

ara A0. BO dupla atarum AC.

A (25E. D.

l :Vel

.,., :k:

î. A



                                                                     

r 7*”
Luna. S-ncunnws. si;

Xe] in aunieris. ,
.q.

, Si! AB’læ ID. Ergo AC. CB g.
Sit BO æ 2. Ergo A03) 12.. i ’

.Et C007.
3A0 144.. ’ BAC a; ison» 4* 5C0... M° -

ta 0A.0G 148 En AC.CO
z ’ i

Bis sa acta 14s

E. .



                                                                     

:16 . E’u-CLlnrs

Paobosn’rto XI.
nabi. 1. vDatam un...» A Rita fêtera l

in G,ut raflangulum malpraban- l
4 jam [abaca lima ABÜ’ unojèg-

menton»): B G fit agada 41min:
figmanti 46 quadrato.

a 4 . t B

I p G H
. K - ..v n - t .114 E A. , F

CÔANSTRUCTIIO.’

I. Ducstur AD perpendicularis æ-

quslis ipfi AB. T . 4.4 2. Divifa AD bifariam in’Ejjuuge EB.
3. Sùmatur EF. EB.

’4. Fac AG a) AF. Et dico faâum

’ elfe quad quæritur. l
DEMONSTRATIO.

r I Super data AB’ëbmpleatur [a AC ut

. . 86



                                                                     

Luisa Saumons. 42:7
8c fupra AG ,5: AH l8: Reâa HG pro- x

ducatur in I. * a(4 a: DE PH (hoc efl.FA) DEA
a::o*.’::l.îlïi. hoceflGEB. i a

Arqui E: EB sa D AB. feu si AC Mm.
’Œ E3 EA. a

6. 2.

aïmpcrmFHæDEAægEA
&IC: AC. . 4 . p -A Et ablato uuimque aco EA.

-cflmHUægA è suacDG une ’
1 D AH sa i: CG.

Arqui a AH fit a fegmento AC 8;
r: CG continetur .CB hac cfli AB &al-

tero fegmento BG. .
Ergo pater faâum elle quad quærebatur.

SCHOLIUM.M A-
In numeris hæc propafitia nulle folvi

potel’t macla, cum radicis quadratæ ex-
traâia, qua: hic requiritur mon fempcr
rationales numerasi admittat.

y PRŒ



                                                                     

218i .EUCLIDIS

Pnaposiirlraxn. il
3...... In triangula obtujàngulo

l dBC quadratum [amis AC ,
quad abaujô angula appanitur -,

jupamt reliquarnm Maman AB.
,BC quadmm , bis flanqua ra-
flnngnla , 4 quad canainaturfub laz-

a tara CB,’ji9’ M4 BD in di-

refium ai nddim u and par-
pandicularem ab 4’ ara dansa an-

guIa A andantem. i ’

DE-

fin!



                                                                     

Inuit SÉCùNDIfs. 3.19
’ 15ÈMOI415IRATI’O.’ ’

DACæ’EADPÏISDC. Inn.
Arqui sDC b au: DE 3:4 E 3C1" n.

fifi z ’22 DBC. l’a lwm 3.3

Ergo hifcqu 165m; DC È

. Mât ’ :
massa ançæ’ë’mëènc

MENS-D813-  ",. ’ .
Athii rurfus Duë En A1). DB a a)

a A3. ë a ’
1 v:Erqumcjnilldrgm lôcum re-

poùmwh AQmflA il! "TÂBCbæIz’ r:
ï? DBC. * 74?in

.Vc!



                                                                     

ne Eucnrnxs
Ve! clarius a: quafi ad oculum hoc

modo.

L A.

M B. dG .ËI-A

1 K’tzwnvÎ r

I. Super DC faâo Etc DF, duca-
tur BN parallela DE.

z. Faâîs EH ,8: NI a) DE, du-
cantur CH 8c 1K parallelæ ipfi DC.

3. Super AD confiruatur Zzum LD.
Tune BK eŒquadratugn bafeos BC.

Et DH quadratum îpfius DE.
Reâangulum HE comprehenditur fub

HG. GE feu DE. .BC.

, le.



                                                                     

Luna, SachD’Us. au
,Rcé’cangulum IF cotyprehendîtur fub 4

lN. ’NF feu DB.nBC ’
ÉACæDADŒDDC.

S Sen lg sACæ :DLÆŒDH- ,
. .Hoc cl! E, A3 e

C: BKEB z :lis HE. IF.
,Adeoque, pater. duobus :tîs , qua:

fiunt a laterîbus. A3: BC , dcbcre midi
eŒla HE.*1F,: fieu bis [umptum E: DE.
BC, gifla fumma .fiatgn aco AC.

SCHO-



                                                                     

in À’E,UGLIID1A&Q;;;

SCHOILIU’ML :7

Hoc modo paulo aliter eadem propo-
’fitîo demonfirari potefl. v

Ex B erîgatur perpendicularis BE a)

RA, 8: ducatqr EC. I S l
Hoc faâo duo triangula ABC. EBC

habent duo latera AB. BC æquaIia ipfis
4 E3. BC: a: vero angulum ABC e an-
gulo EBC: Ergo perz4. I. bafis AC
cri: e: EC. Adeoque S AC e: au)
EC hoc efiSQtis EB f. AB a: BC.

Unde patet nihil aliud requîrî, quam’
ut inveniatul’ differentia Ezorumx AC

EC.



                                                                     

Lrnsnâçççuunvs. 31:94
"EACægADÆÜDC ,1
AtquiflDCæDDB.Œ»g-Ëèæ I

’ z r: D1812. y .4 S
I e ’Ergo’; 2 S L

EAÇQÜÂDŒDBÆÈ 3c
" ; æ z aDBC. 4;Atqüî 341.513.1133, ŒroABfiEB.

î . Er’g’ôî -’
EAîCæEJEBŒmBCËi musc

ŒECæaEBæch .. . ....»-... ..

Q1122 fi afe invicetn fubti’ahantnr, cri:
2 gkïDB C ’ S grotum A C. E C
(en ËxchTus quo ÀC iüperat E; E C ,
quadrmEB BC- feu 1113; lm:
g". .4. Ï? Ü. .ï. 17.1121” Ï e :.; 5 Ï.) H K

a; vs Æ H 0j LULU.- M L)
311.4 A en! wifi "u :’ (î "rEx hac propgfitîone vdeducèruégenË-r
ralis Regula Gèoîfi’ëtt’àfum , qua ex tri-

: bus trianguli obtufimguli latcxibns’îzdgdî?

ris invenîunt ladin .iproduâam veI iflius
fegmentum B D. q imperanj (turqu-

» drato AC demtâfu m’à quàdfatbrüîn AB.

B C , reliquum diJidètur pet duplun] ba-
(ces B C; quæ opefatio exhibèbîtqltæe

Gram DB. f .f . .2.
. , L . ’  Y ’ v *

.J’t" Squarel,-
J



                                                                     

EUCLISIS55:

A.

Be

M D d.G en

z") "K

8 8-.Quare- fi in Triangulo. obmfaugülè
’ABC ponant: latusAB 13. BC4.&
A C 15’, invenieturl pet hoc Scholium

«D B   5l: Et propofidq fic flemnflrabitur.

v In numerîs. t -
È A C424. D B g. ’

H ’ BSC4. J M
VŒDBC 20. ] M.

» z :DBC 4o.

(j AB 169. A.
a BC 16:
Sunna 22.5. a) D AC.
*” QIIE: D: Pno’ S



                                                                     

Llnfià’SnèpnnusJ aï

SPRoÏOSITIO X111.  . 4
j’In’pcutdnguh triangqu A BC 31?":

,jgadmtm" [aigris A B , quad
deum «galon a opponitur , [54174:

mtur 4; quanti: reliquamh la-
mant A 6,... 2 c, bis fi4mtq re-
flangulo latere CB- 19’ [ab
afimpt’dk interius [inca C: D us- *

que ad 0::wa petpèndiculàv

. rri: ab 41000.4qu m .l
v demis. J 1 *

A .5



                                                                     

:2216 O .E,UC11.À1*b.Iw.gn-I;

1 ’DEMONSTRAT Q.
. 7-. u. a BCEB au: 5 54.43 fié"

. te p A A.*,ÜAD’5ÈAD’e

a 13055: AD a: panax!)
. 1..R"J’Ï1..:I DE EH: ŒJB*CD.1"5

e Ï Atquieduo and A’D.ID.Ç a - 31’!

. mais AC; f; - ..:, EgdquL-Jta A D.ÎDB.N 47.1.: .,
t. (’îî’k ,. --.!.x
. ; ïÈfgô bis in îlforfirfi- 164m

’1 rubfiitutisJïj . 1 257)

Élu

e ŒIJAICIœLUŒB DE tu ’

BC.CD.".351

08.311. " 4x

à



                                                                     

k

ta D1. EL.’

1 LIBÉRË’SEICIUNDU-S. 1:27!

l Alia DEMONSTRATIO.

A

LrIG I H
M E 1 ou?k

.1. Super bafi B C .faâo quadrato BF.

producatur A D in O. . r .
2. Faâo O H a) CF , ducaturHG

parallela FE. - ’g. Super-AD, .8: G E fiautquadra-

Tune G D e11: quadratum fegmcntî
È D: Reâangulum D F cbmprehenditur
fub D C. C F feu D CLC B. Et Reâan-
gulum H M Tub H12. L M3 feuDC. CB.

’ P 3 . :3 B C



                                                                     

238, EUCaneIÏs-zs-W
.2ch au E BH cumiduobuâ
’ 4:1is DE FIE.

A E: AC a) [3:0 AKaIatere AD cum
E MG a latere MEæDC.

ÜBCŒEACæ z BtislGD.DI

h ’ l . Hoc e11.
Etc AC Æ ; fins DE HM.

Ergo patet quadrato AB debexje addi
duo ".218. DE HM : pfurbîsî fumtum
clam BC. CD, ut if’ca fumtim fiat a
duobus quadratis C. A C.

Â LI;



                                                                     

LIBER Summum. 2:9
’Ï furia DEMONÎSATRATIO. I

Triangulum acutangulum fit, FB C;
dempnürandum eft duo quadrata F8. BC,
fuperare quadratan C pet duplum a:

CBG. . V , AEx B erigatur perpendicularis BE :0
BF, 86 ducatur EC , tum duo triangu-L
la EBC. FBC, habebunr duolateraEB.
BC , æ lateribus FB. BC 8c angulurh V
BEC e FBC: quare pet 2.4.1. latus «
EC erit e F C. Adeoque EC hoc e11:
duo quadrata EB. feu FB. BC crunt

et D PC. I , .1 Unde fi quadratum PC fubtrahatur a"
quadrato E C , obtinebîiuridifl’èrentîa feu

exceffus, quo .quadrata F B. B C. fupe-î

h . ,. P 4. tant



                                                                     

luge E.U.CLI’nts
p tant quadrqtum F C , ,adgoque demonflræ

ta cri: propofitio.» ’ r U l
a ECæaEB feu QFBŒQBC.

gaga . ’
a

. . CCX «psBCæEBGjÆ-z. cBGCŒÇÇC. 1

Ergo faéta .fubfiîtutione. ’1’ ’;

DEÇæŒFBŒSBGËar-JBGÈ

.. - E. CC.. S.:FCæsFB .-::,BG r14 à BC.

ŒEC- E3 FCao z ŒBG. f.z v::BG.BG

Sen v
. . ; : a c: BC. Ba.

.H’oc e11 duplum "a. fub bafi B C 8:
fegmcnto BG ; pro difl’ërentia qua qua-

dratum E C , hoc efl. duo quadrata E B.
feu F8» Æ B C excedunt quadratum F

CSCHO’LIUM. 1.

Simili operatîone quoque linnotèfcet,
différentia quadratoruin A C ôcxIJ C:
quorum primum opponîtur angqu ob-7
tufo A B C. alterum veto acuto F BC. f

.1 l a: A C
p

1



                                                                     

Lumen SECuNb’us. ï 231 ’

BEACæmABŒgBCæzr:
’DB.BC. 12.11. .

ŒCFæŒPKfeuŒABŒŒ S.
BC---zr::BG.BC. 13.11. 1

age-"5,01330 z a pane æ
utBGBC

feu 25:.DG. BC.

E

in Be e, cf
Ex quo calculo fequîtur hoc -

* Theorema.
’ (Si trîàngulum obtufangulum ARC

* cum acutangulo FBBC latera.AB. BC.
lateribus P15. BC æqualîa habeat; qua-
dratum lateris obtufo angulo oppofiti
AC, fuperabît quark-3mm lateris acuto
gingulo oppofiti P C , pet duplum mélan-

f P 5 gulum



                                                                     

fi .
Ëîîs.

232 .EUCLInxs..
gulum quod fit a bafi BC &"DG inter;
duas’ perpendiculates AD. F G inter-

cepta. z 1 1 ’
1 SCHOLIUMVII.

Hincîteruml Huit Geometratum te:
gula ad inVeuiendum bafeosfegmentum
C D , ex tribus triangulî acutanguli la-
teribus cognitis: quod invenitur fi afum-

’ ma quadratorum A C. C B. ( circa angu-
lum fegmento adjacentem p) fubttalntur
quadratum À.B , 8c reliquum pet duplame

bafin B C dividatur. I .
(hure fi in Triangulo àcutàngulo ABC,

ponant: latusAC 1;. BC.!4. ABJ 5: in-
vcnietur pet hoc Stholium bafeos fegmen- 1

bitur.
.tum DC 5. Et propéfitio fia demonflra-

In numetîs.

AC k .169 ,BC 196,] A
Ü [J

SACIÏIEBC 365

BC



                                                                     

LIBER SEanD’Us. :3;

WBC I4.
1VCD 5.] M’

CD 70. Mr
e 1 2. .

BC.CD.. 140. A
un A8 22;.

æ 1365.a B
Ut requîritur.

Pao-



                                                                     

1,101710 a

’ "5.1.

. .. w . ,35:34 E-UCLIDIs
PROPOS tu! o

, Tata refiilîneo’fl .ærludÎËÎ-üàë

dmtum conflituefç.

a), I

. m l au:CONSRUCTÎQ

1. Conflîtuatur Cl BD a.) reâilineo-
A: quad fi habeatflatera çqualia, obtî,’

) e
nemus quadratum quæfitum. 81 véto non
tum

z. Producaturlatus D C in F , ut C F
fit sa C B.

3. .Lînea DF bîfeâa in G , centra G

radio G D vel G F defcribe femicirculum

D H F. 14. LatusB C producatur ad femicircu-

hlm. in H. n ,I Dico quadratum C H effe a) re&ili«

nco A. . , - DE!

YV-MM- --



                                                                     

DEMONSTRATIO.
câ’æîè;CBÏ(fëu1CË)5-i:l a G au... n.

’sGFÆQÇH. h V v
AtquÎ-Éj GHÏC a) à GC fifi :1 CHf47’L

Et ohisîn illîuslgçumfubf’titutis. U

a? TÊ’CB au Gaëtan EGO æ;

. a CH. ’Si auferatur utriuique L: G C.

f2) Îlfxinfi’SE’anuag 23;
v....! .M

a: DCB a) 1:, CH. 1
At uî c D CB ?.îe&üineo A pet

Conan. l Ë ’ î r .«(Ego [J .CH étiam1efiaâîîdem re«

.âiliueo A. * . ,K w p . Q p
a maman... Mgwdi un». -

lu) .gl. f k .u a .. . ,. . p g I.
fin 0 ’ ’ .. a 1 V .. Un..- .... :41. a du okïtï- 1:1 e "H. A. - M l’ LV1 1.1.. . -.«.».Î..-fl01..-.:.:.-.;.;.;?.:;p ç 4 .. a. -.

* Jr . a I "* ".’«ut’s: N. .lvr- * - r’u’: (haït 3.2,..x1 g 1531:». t J1 Il

* I
,ÎËY

EU?



                                                                     

f 1 les.

JEUCLI-Dîls

-ELEMENTORUM.

llBBÉtdeERTIIIJS.J[
l D E 17.1 111.1 r 1.11.0”NBS: ,

7. , ..

p
l Equdles dirCùlifitnt,jquorum

diametri AB. BC. agadas:
du! quorum , que ex cenm’s D. Ü”

E. rafla lime DE. E6. 114M aqua-

.11;

A 4(---w- -

v-r

w



                                                                     

(2’)

1

circulan nonficat. 1 fi .

Ltnzn’TEn’tms. .137,

11.
1

A flafla cirçylufit- tangçrq fiai-

.ttlr , qua: tu»: tirculum’ ganga:

pute: in B. .,producatur C.

.3! n N
aux; »

’CirEuIi ’ outlaw tangére di-

Ftuntur qui fifivautuo tangentes
tu. in A..fcfèjmutuo don jaïna.

f iv.



                                                                     

138 .4EUCLran v1
1V.

. Circuit) water aillai: a
Fayard 3261.9 Hangar. cumfpefi
paddicùlares 1P F. a (entré
9. ad êpfizs 113. 01C. (111512 3&3

quales faut 5 [engins ante»: abeflè

dicitur GH. in» quant major per-
pendicularis Dlhsadit.

R5 I V. ’ l

. y -1C [z [l

-.1 ) . fr A mît 5.1.11
, S memum,cigçy1iï,.efl.figqga
4.4249? analyt-
ripheria A C B. comprelaenditur.

. ; - . Yl.

.

.89.- A M4,,MM.

Cuflfi fr...-



                                                                     

Luna TERTIUS.’ 13g

V1.
o

A. 13Segmentil 4mm angulus efl
CAB. qui fidr rafla lineaBA B.

à (9’ circulé peripbçria C A. Com-

j prehèndz’tur. V p

v . VIL

A. OInfigmento autem angulus efl
A z putanA BC. mm in figmenti cir-

cum erentia finnptum fileritpun-
au»: qupdpgam B. 65’ ab en in ter-

minas rafla A C. fagmentum ter-.-
minantes lima rafla , ut B A. B C.
fueth 414515.

- Q V111.



                                                                     

au *EÏUCLID!8

A yin.A

D B
Cam rani comprebendente: e

gala»: D A B. rafla A D. A B.
aliquam aflumunt paripberz’am ut

B G D. iIli angulus dicitur infiflere.
1x.

C
Seêïor circuli efl , au») ad ipfim

-ârculi centrant A. angulus A B C.

. fucrit conflitutm : comprebenfa ni-
wimmfigura (9* à raflât A B. AC.

angulum BAC. continentibus, en
penpheria B C. ahilâs afimptax:



                                                                     

1’ tutu TE-nrtbs. (14::
l

. lux...

Similiaf 6.1,er fi: manta film:

ABC. DE Il los B A C.
E D F. Catimini aguales , au: in
quibus anguli C B A. F E D. in-
terfi fitnt aquales.
p l Ptoptîe fegmentà fimilia illa dieuntur ,
qua fumant htegro’rumCîrculdrntrrfunt
partes fimiles, feu ejafdem denom’imtid- ’

nia; hac c8 fi velum fagmentum fit vol
(paf, vd, fr f, f- fui cirtufi, ne al-
.terutn étîam fit , 5,1vc1,;”,15, 1;"fm’ circulî.

Unde requit... fi integrî circulî am...

quales , illorum fimilia fegmenta etiam
neceffarîo debere effe æqualia ; ut 8: duo ,
vel plura fegmcnta fitnilia ejufdcm circuü
1511619: zqualia.

0.1. a PRO:

il”



                                                                     

:545. ,Eucntnlu
PROPOSITIOL

un, - mati Circuâ B C D. contra»: A

rçperira.

.CONS’ÎÙRnUCTIÔÎ

1.. In circula ahan quælibet BD di-
5*°-L vidatur bifariam in F. î

hm. 7" Ex F eriga’tur utrîmquc Pel’Pendî-

3. ma CE bifecetur in A. I
Dico pun’âum elfe centraux Circulî.

DE

culatis CE asque ad-circumferentiam.5 ’



                                                                     

LtnnnTEn’rms. La:

DEMONSTRATIO.
. Cum ex’P (fi illud non fit in Centra)

reâà Jinea fempet ad centrum poffit du-
cî , ponamus ex F , ad lineæ PC ali-
quod punâum , ut A1, rauquam ad Cen-
tmm duâam effe lineam reâam P A;
quo cafu ex dcfinitîone 8: primarisa pto-
prietate circuli duæ reâæ A B , A D erunt
radii ifiius Cireuli , atque inde æquales.

Adeoque in Triangulîs APB. APD

1 Latus AF au AF.
A AB a) ÀD.

FB a) FD.

H-. Ergo pet 8.1.
Angulus AFB au API).

Adeoque umbo tcâi.
Unde patet lineam ex P ad centrum

ducendam debere efle perpendicularem
ad medietatem lineæ B D.

Atqui pet conflruâionem linea BAC ,
pet medium ipfius BD duâa cit perpen-
dicularis.

Ergo ctiam naturaliter fequitur cen-
ttum cffc in ifia perpendiculari EC: 8e
quidem in ejus punâo medio A. ut fiant
radii A C. A E inter fe æquales.

I Hinc jam fequens immediate deducitur. A

Q3 C0.



                                                                     

p.44 Eva; tu Ifs
COROLLARIUM; ’

rafla un... C E in Circqu
- aliam [imam B D bzfarz’am in F ,

85’ ad angulos rtflos BBFC DFC

fixer , in illa bijecante C E ont Cir-

Culi centrum A. ’
v Vide Pignram. præced:

. VDEMONSTRATIO.

date 8: quafi ad oculum patet
ex præcedente Demonftratione ; vel po:
tius cum illa e11 eaden.

,.4,NA?’.,...---. .- v A



                                                                     

p Luna TERTIUS. 24;.

PROP’OSITIOII.
Si in ptripheria cm1; 4m: me

I duo qualibet panât: «A. C. fion

mantur, rèfïaulc , quaperil-
la ducitw , intra circula»: ca-

la.

DEMONSTRATIO.
Ex invente Centra E. duâîs radîis 15A.

EC, ad reâam AC ducatur EB. t .
Tum in Triangulo. E A C.

Latus EA :0 EC quia radiî.

Ergo ang. A æ C. 5.1.

IIQ 4 Atqui



                                                                     

a 16.1.

bng.

546 E U c L I D I s
Atqui externus E B A * 4 interno C.

Ergo EB A etiam ç A.

Adeoque in triangule E B A latus E A
oppofitum angulo maximo erit b a; la-
tere E B.

Atqui latus EA pettingit tantum ad

perîphcrîam. Ï
Ergo latus EB cadit intra eirculum

Et eadem demonflratio applieari po-
tcfi ad omnia punâa lineæ A C.

Ergo rota linea A C cadit intra Cir-
culum. Q E. D.

s CHU L 1 U M.

Si fupta A C ducatur alia atque alia
linea,’ illa punéh A de C propius ad fe
invicem accedent, donec tandem coinci-
dant in unum 8c idem punâum , ut hic
inB.

Tune



                                                                     

v tu»:

1.131311 Tnn’rtus. "2.47

Tune fines, quæ et illud punâum
B ducitur, non tran 1t pet duo diverfa
puna: , (ut antea erant A 8c C ) fed pet
unum adeoque non fecat "eitculum; fed ’

illum tangit. AUnde jam eoncludere licet , lineam
reâam C Circulum inuno’tantum pun-
&o B tangete; id quod infra ex Prop.
16. hujus libti ulterius patcbit.

s PROg



                                                                     

248" ’Euthnlrs

PROPOSITIO 111.
PARS 1. ’

7m” . Si in circula "au quadra»
C E Par centrumA dufîa , aliam

BD non .per centrant, duflam ,
* Infariam in F faut; m’a»: illam

ad angulqs reâosficabir.

.0

a.

I PARle pEt fi ad angulos raflas ramfè-

cet,- bifariam gangue ficabit.

IDEMÂONSTRATIO.
Pars 1. Duôtis radiis A B. A D , in trianc

gulis APB. APD.
Latus 1

CF----- - A! A



                                                                     

Luna Tutu-tus." ’24;
Latus AB æ AD quia tadii.
Latus FB a.) PD pet propofitionem-
Latus A P commune. 1

. Ergo omnes arËguli funt inter felæqua-
les . pet 8. I. a coque Ang. APB a)
APB. qui propterea fun: 3 reâi. . ne.
Pars z. Iniifdem triangulis APB. APB."). l.

Ang. ABFæ ADP. quia triang. BAD
efÏ Ifofceles.

Ang. A P B a A PD pet propofitio-

nem. I. Latus AF commune.

Ergo latus B F b au F D.Q E D 516.!.

COBOL.-



                                                                     

aga U EUCLfDI’s" ’

COROLLARIUM. . l
Si in Triangulo aquilatero [ou

Ifofcele BAI) raïa A F bafin B D
jeceo bifariam , i114 candeur per-
pendiculariterjècabit U contra.

DEMONSTRATIO.
Si centre. A radio A3 vel A D de-

fcribatut Circulus , 8c tcâa AF utrin-
que producatut in C &IE , utriusque
hujus partis demonfltatîô’erit eadem cum

’propofitione. aLicet etiam hoc Corollarium indepen-
dentetacirculo fuam habeat veritatem.

me.



                                                                     

LIBER TERTtus; agi

Pnoposrno 1V.
Si in Circule du rafla AB. mon.

DE non ambaper centrant ne. ,
je inicamfecenc : illa macao
non ficabuncnifâriam.

i

.DEMDÆLSTRAETIIO.

Pofito liman: A B , ab altera D C bi-
îeeari in E, ducatut AD eiquc parafie-
a B P.
n Tune in Triangulis A BD. B EF.

Latus AE a) BE.
Angulus E a æ E. . "s. l.

. Angulus Ah æpB. , 529J i
Ergo



                                                                     

i552; EUCLtDrs
.Ergo pet 2.6. I. A

"LatusED au EF.
Atque EC 4

ErgoEC e ED.’
Adeoque D C non vieiflim ’bifçcatut

ab airera AB.’ * . ’
Atque hæe demonfiratio habetlocum

I five D C pet centrum tranfeat five non ,
i cum in omni pofitione duci poflît A D

8c ci patellela BF. ou

,7 PRO-t



                                                                     

1

L aux Tsnrrv s. ne;
PROPOS’ITIO V.

Si mem- A68. c H D a.-.
fifi Mana jacent, non hanchant
idamgcencrrmt. ï

DEMONSTRACTIO.

Ducatut recta A D Àfecnns utrumque

Circulum. ,
Tum AB. CD. utrique circulo in-

fcriptæ erunt diverfat, adeoque illarum
punéh media E 84 P. divetfa ; 8: con-
fequenter ex illis eduâz perpendicularcs

EG, P H diverfæ. 1 .Cît-



                                                                     

i541 aucuns Hh:

.’ t x, Cirêuli autem A GB centtuçn efi in
nCor. t;perpendiculari EGîg I&.Circu1iÀC H D
m’ centmm in airera perpendicularif PHa;

a priori divetfa. - ’ 5 I
Ergo-ifii circuli non ’hab’ent- idem

centrum. -- . n ,. ’. ,... n
QJiD.

PRO»

.. ..-Af’-



                                                                     

Lutin Tenues. 25g"
PROPOSITIO V1.

si duo Circuli A G B. c H D M r
[a mm interna tangara inI, , non
aria illorum idem Cancmn.

DEMONSTRATIO.
l. Ducatut [6&3 C D fecans uttumque
uranium.

R. Tutu



                                                                     

:154 [EU’ÇLI-DÎS Q:

H

.Tum A B. C D utrique circula inferi-
ptæ etunt diverfæ, adeoque illarum pun-
En media E 8c F divetfa; &confequen-
ter exillis eduétæ perpendiculares EG,

F H. diverfæ. ’Circuli nutem A G B centrum eû in
, ou. 1, petpendiculari EG’; 8c Circuli C H D
1"» centrum in altera perpendiculari PH î ;

a priori divcrfa.
Ergo ifli circuli non babcnt idem

centrum. - -Q E. D.

QPROI-f’



                                                                     

Liman Trauma. au...
Pirates ITIO V11.
Si in circnlo aunais entra cen-

tram F accipiatur punflnm G , ex 1?". Q
quo quadam rafla GA. GC. GD.
G E. G N à. in Circulum cadrant.

n Tarn ’

I q t. Maxima cric 6A , que par

centrant F tranfit. * sa
2.. Minima aria reliqua diama- .

tri pars G ’13.

3. Aliarnm taro major efl GO . à

qua maxima G A propior.
4. Nequepluras quam duce ab i à î

iilIo purifia G ad circnmfercnciam

duci poflnnc annales. ’

DE.



                                                                     

:58 vËÜC-LIDIS V
DEMONSTRATIO.

Pars r. Duââ F C. in triangule GFC.
Duo latera GP.PC 4 î GC.

v Atqui GP. PC a) GA. quia PC a) FA.

Ergo GA 4 G C. «
Pars 2.. Duâa FE. In Triangulo PGE

Duo lattera FG. GE.a 4 FE. 11on

51.. h

efiPB. S

PG. PC.
0111.4. CE b 4 GB.’Pars 3. Duâa PD , in triangulis

CF G. 8c D P G.
Latus CF æDF.
Latus FG utrique commune.
Sed Ang. CPG. 4 DPG.

un. Ergo bafisCGc 4 DG.
Pars 4. Hæe pater ex præcedentibus;

cum enim omnes reétæ fuprn ont infra duas
zquales pofitas GE: G N duâæ , ipfis
fin: au: majores aut minores , fequitut
millas iis eife æquales. PRO-

Q... .- -...

-qâv- v--...- . A

.JVÀ fifi



                                                                     

Lus]: TERTIUS. 259
’* Px oro’s l r t’a V111. p

L Si a A ancra ciron; mon.
Inn: accepta ad: circulant. autan;

in? rafla H. A G; .4 Fg

I . mon qua iritàiiainpari-
pheriam incidnnc maxima cric
AH , qua. par panama: L cranfic.

2. ’Aliarûm Major efl ca ,

A G , quaz’maxirna propior.
3. Entra géranium minima

efl v1 ’B X qua iprôdyiîa par can-

tram cranjîtfiï Je r

tu R 3 ’ 4. Que

k



                                                                     

(3,63 IEUCLintse- A ’
4. âge minima propiorigAC

«mon; A minoterie.
l v 5., plairas ana exdevinerapanna

panama-s i au nm: tirai;
[nm five extra-2

f .DEMQNSTRATIO.
Pars I. Duéiapreôa in triangua

10 l - 4 Plupar. Duo latere! I 15L. L G le: A G.
Arqui AgL. L G En) A H. quia

LG sa DHK î . a
Il.

: . -. En? 41.14 si .439» .22. ,
J



                                                                     

LI’DER’ Tumeurs. id:

Pars z. Duâa linca LF , in triangulis
A L G. A L F. ’
Lotus AL unique commune. ,

’ Latus L G æ L P. quia funt radii;
a lkAtqui ang. A L G. 4A L P.

* ’ Ergo bafis AG b 4 bafi AP. b 14ch
,Pats 3. Duâa. LC. in .ttiangula’ACL.

Duo latera AC. CL.il 4 AL. S A
v CL.aoBL. "a 1’

Remanet AC 4 c AB.

, un;Pars 4.. Duâa LE , in triangulis AEL
A C L.

Duo .larera exteriora
AB. ELd a: AC. 0&3 d n le

’l L’EsaLC. i ..

Remanet AE a A C.
Pars à; Paie: ex præcedentibus; mm

dufia AIaoAE. qui: intra A1 .dueitur
ierit illâ minot :,quæ extra. Jilld major:
adeoque ex A non ’poii’unt’ ducirplurcs

quamduà .Iint ’æquales. » (LED.

157d.h
raiw .P



                                                                     

a

un EUchnrs
Pxorosrno 1X.

11:00:.8.
Si ab aligna intra Circulum

purifia A phares quant dua rafla
aqualas AB. AC. A’D ad Pari.

pheriam and pojfint : 111ml pun-
flnm eritpcantrnm.

DEMONSTRATIO.
Duâas métas DC CB. divide bifatiam

in P 8: E pet mâtas FA. EA. ’
Tum in triangulîs AFD. APC. v i

Latus AF unique commune.

Latus AD æ A C. pet propofitionem.

Lams FDæ PC. pet confiruâionem.

- Erga



                                                                     

p

W

Lux-m Tanneurs: ’26;
Ergo Ang. APD * a) AFC &uter-mï;

que b teâus: adeoque in perpendiculari

F A erit centrum. i eCorol.«. Deinde code-m imada pet. triangulaflm.
IAEC. AEB demanflzratur centrum ’etiam
effe in perpendiculari EA’. 1 ’ ’

Ergo neceiiario erit in purifia interfeo
&ionis A. quia duæ lineæ FA. EA præ-

ter illud nullum habent commune.
q. E. D.

1’,f.

:; «e. fx xitu a 1’ 1”. .
ï

u me -1 :PR04(.1



                                                                     

a... rentrai. 1’

l- T ïeüP’Ro P ois tr I o Xi Î

a...figfqigçncizma; A ne; a
marna non Aficancr I in plurilmr

panam’dnolrur paraffina. 19’ C. A

t.

A 56B

DEMONSTRATIQ
Per centra circuldrum E (à: qucatur

i tèâàŒ F H ueôcKex unius Circuli cen-

tra



                                                                     

LIBER T-ÈRTIUS. 7:6;
tro E, ad.puxi&um interfeâionis A du-
catub tafia E A.  - » -

’ Igçîqde ex codcm centra E ducatur
quilibèf radïus EB , qui akcmm circu- .
luth feèebin punâo -I-. 5 I ’

.Tum E A eft major quam E I, in fi-
gùra’X par 7.111. «St in figura Z par 8. IIY.

-;îîAtquî;EA’-g) E8, quia fun: radîj.

, Ergo EB cit major quam E11.  

Adeoque duo arcus ABC. AIC [c
mutuo non fixant i9 punâo I.

Bodemque modô: demonfirari potefi:
fiâionem non fieri; îrî aile alio punâo

arcus ÂIC. . .  HaudldiflîmiliterLetiam pfobabîtur rea

liquos ’rcus ÂGC’. AH C : fc-mutuo
mon? fTç (acare: Erg? feêtio fit tamtam
in dùoëus punais A 8: C. ”  

CL E D.

 . J .
à ,1

I. a»

CI":     r C   L
W3 JIPTTÎ 2’ . (Î U? 110 :5 3174W?
».r;:xî’1;1.’.:.: L :3 ni "pKïOg



                                                                     

:66 Eucnrnrsw”
PROPOSITIO XI.

mon , Si duo circuli A B D. A I fifi
m marins mngant in A: rafla F G

iIIorum tantra F. G.  conjungens ,
fi produçatur. , tranfibit par con-

. V !
tàfïum.» A; . .

DEMONSTRATIO.
Produâa GF in D , quæ («et cir-

qulmmtcnorcm m C, ducanturm cxlr-
cu o



                                                                     

Lnarni TER-nus." :61"
cula enerîorî radii PH. FB : femmes
alterna! in K ô: I. -

Tum in circula interiorî F C par 7.
I I I, erit minima uæ ex F ad circum-
ferentiam duci potëilïadeoque erit CD..
difiantia ifiorum circulorum maxima.

Eü autem F K major quam F C;
. Ergo difiantia KH minor quam CD.
Iterum CR F I major quam F K.

Adeoque diflanria 1B miner quam
K H.

Denîque cfi F A major quam F I.
Idcirco diflantia in A miner quant

I B.
- Quia autem’ pcr 7. III. F A. abfolu-

te cit omnium maxima , ex prioribus
fequitur diüantiam in A abfolutc eflè
omnium minimam , feu potius, ( quia
circuli ponuntur aliquo loco fe rangera)
omnino nullam; Adeoque pater lineam
FG, qua: cit in omnium maximâ, ne-
cefTario cadet: in coniaâum circulorum,

fiproducaturt. Q E. D.
H,

a. I ,æi

PRO-



                                                                     

:68: .Eucnrnrë- .41
" Pnoèjo’èino X11.

.fyfm .ÏÎSidùo circuliDC’B. EIiBfe:

friment exterîmcontinganr’in B.

Refia F G , que illorumjccntm
F. G. conjungz’t, par contafhm

B. tranfibit. ’

DEMONSTRATIO;
, îEx .(upcrioris circuli centra F , par

filins

4- A-.----v--- ’

,-’.,---v vvfi- «.7



                                                                     

L I 1mn t En; a un! s; a;
îIIius purifia D. C , ad inferiorem cira
culum ducanturfleaæ FIE; FM: n ’Ï

Tum refpeâu hujus inferioris circuli

pétrifie"! EEJËÎajÔr
k -.E;go diflangiç DE maie: (pas: CL,
i Itèrum IF! major iquam.’F BU " tu?

Ergo difiantia C 1j major ïqii’amx ME.

Quai jam pet candcm 8. 111,338. ab-
foluté CR emmurai-humilia , cxlpriori-
bus fcquitur circulorum diflantiam in B
abfoiute cire omnium minimam , feu po-
tius (quia circuli ponuntur aliquoinio-
co [de tangue) omnino nullam. Adso-
que parc: lineam F G, in qua cit om-
nium minimzr, ncccflÏzrio tranfire Fer con-
taâum circulorum.

QE. D.

.0: ’

.73). T
"il



                                                                     

fia «aucuns
Pnoposrrlo X111.
Circulus Circulum min tangitz’û

P. pluribus punais que»: «no fivç

Mafia): extra rangea
DEMONSTR’ATI0.ï

CASUSI.

Du&a FG, quæ centra conjungat;
i113 produâa pet n. 111. cadetincon-
taâum A:

Deinde



                                                                     

,LIBER TERTIUS. 37!
Deinde ducatur PIB. mm erit par 7- ,.

HI. in interiori circulo. .
FA. major quam FI.

Atqui FA pertingit ad circumferentiam
exterioris circuli.

Ergo FI illam non attingit.
Adcoque duo ifii circulifc mutuoinon

tangunt in punâq I. "
Et eadcm demonflratio locum habct

in omnibus punais minoris circuli extra
A pofitis.

Ergo duo ifii circuli tantum inuno
punôto A- (a mutila tangunt.

Vcl hoc modo.

Ex prop. I I. præced. cjufque demon-«.
firatione pater punâum contaâus cire in
A , ubi èirculi interioris maxima FA

cadit. i rArqui ifia maxima cit tamtam unica.
Ergo tantum cit unum punâum con-

tafius, fc. in A.



                                                                     

a7: .Eùcnuns
CASUS Il.

Ducatur rcâa GF qua: centra G 8c F
conjungat; illa pet 12. III. tranfit per
punâum contaâus A : Deinde ducatur
refit: GBC. Tum erit par 8.111.

GC major ’quam GA.

Arqui GA ai GB.

Ergo GC major quam GB.
:Adeoque circulas fuperiorG non tan-

git inferiorem F in B. i ,
Et eadem demonflratio habet locum

in omnibus punais circuli G fanerions.

Ergo ôte. r
a r Ve]



                                                                     

Luna Tnn’rws. :73
Ve! criait; hoc morios ç

’ Ex pro 9 La. ejufque Idemonfilratione
’patçrcpun um contadins ech in A, ubi
circuli fuperioris’ minima GA cadit.
.3 amuï maminim’ayafi çantum unica.

Ergo tamtam unum CR punélum cana
taâusj fc. in; A. . .



                                                                     

:74 . EUCLIDJS
Puorosr-rl’OÎXIV.

mon I." Æquale’s fiefiàiAB. in
W circula .æqualiterd Centra diflezzit.

a. Et «qualifier-4 amandi-

flams inter fa agada; j

DEMONSTRATIO.
ÏPAnsL

Ex centra E duâæ. perpendicularcs-
Nom. EF. EG. lincas AB. DC I bifecabunt:

8: quia totæ fun: æquales, erunt etiam
femmes AF. DG æquales : ducantur dein-

de radii EA. ED. Tum "In Triangulis APB. DGE.
Latus EA a) BD. I

. Latus AF a) DG.

1L. n ’Ànsulus ,

. Erg).



                                                                     

Linnn’rgnrxua 1’27;
. go pet Schoi. Prop. 2.6.1.3

Latus EF’d) E6. l *
V Adeoquç diûantiæ æquales.*f - :5364.

PARSIL
71In iifdcm Triangu’lis APB. DGE.

Latus 135.23 BD, . - 4 -
Làtus EF a) EG - 1 ’
Anguius F à G

Ergo Pei- idem ’Schol. Prop. 26.1.

AF æ " DG; ’ ’
Adcoquè criant- - l o -AB au- ch. I I

j q En.



                                                                     

27.6 Encnrnrs ., PROPOSITJO XV.
1. In circula ABCD reflarum

riot. infiriptarummaxz’ma efl ’Dz’ame-

W ter A F. a a j ,
a. , Reliquamm’wero en BE

major qua. centrojpropior.

ELFE?

DEMONSTRATIO.
Pars I. Duâis GB. CE in triangule

BGE. i
"0m Duo latera a BG.GE 4 BE.

Atqui BG. GE æAF. Diametro.
Ergo AF m Eh.

Pars Il. Duâis GC.GD: in triangulis

BGE. CGD. .Latus BGæ CG Qui: (un: ra-
Latus CE3.) GD l dii.
A: an . BGE m CCD.

b ,4. 1, Ergo ba is BE b 4 CD. i

( D.- v PRO--



                                                                     

LIBER TERTrus. 277
.PROPOSITIO XVI.

rTheor..Si per extremitatem diametrz,..
A damner perpendicularis FE.

I. Illa cadet extra Circulum.
. a. Nequejnter ipfeem 19’ cir-
culant niiez reflet ad contafium A
ducipotqfl , que Circulum non fecet.

DEMONSTRATIO.
Pars I. Ex centro ad quodlibet pun-

&um F duâa DF , en: in triangulo

D A F. VAngulus A m F. quia angulusA rcétus.
, largo Latus (a) DF e: latere DA. a ’9iL

Atqlii DH æ DA. quia (un: radii. r

Ergo DF m DH. Adeoque quia pun-
&um H CR in circumferentia erit P extra.

S 4 Idem



                                                                     

278, EUeLI-nts
Idem ratiocinium omnibus punâis li-

neæ PAF; potef’c applicari: ’adeoque to-

, ta FE (excepte, punâo, A) erit extra cir-

b 19. X.

culum. g " ,

Pars Il. Infra AE duâa qualibet AB,
ad ipfam ex centre D ducatur perpendi-
cularis DK. Eritque in triangule DKA.
’ Ang. DKA 4 DAK. *

Ergo latus DA b 4 DK.
Atqui DA pertingit ad peripheriam.

Ergo cadi: DK. intra Circulum; adeo-
que linea AK illam feeat.

Et eadcm demonüratio habet locum in
omnibus lineis quæ ducuntur infraAE.

COROLLARIU M.
Hinc rurfus pater reéta’m lineam Cir-

culum tantum in une Punêto tangere:
mm demonflratum cit totam reâam FE.
cadere extra Circulum excepto unico pun-
âo A; adeoque in i110 fcfe tantum con-
tingunt.

. P R O.



                                                                     

LIDER Tsn’rrus. 279
Pxorosn-ro XVII.

A datapunélo A reliant [imam ac
ducere que: circulant datant BCD
tungar.

Probl. 13

CG N-S T-R U Ç T I 0.-.--
I. Exrpunâo A ad centmm ducatur:

, reéfta AD. ’ "
’ 2. Centra Dr radio DA deÇcribatur
cireuli ardus AB. . ” î

3. Ex Punâo Bi crigatur Pergendicth

laris BE. ; - [JunâaED, ducatur AC. -
Dico lineamAC tangerc Circulum.

DEMONSTRATIO.
In trianguiis ADC. EDB.

Latus AD en EDÏ qua flint radii comm-
LatusDC æ DE idem circulorum.
Anguius D communia l
Ergo a Ang. ACD a) EBD. :4. I.
Atqui Ang.EBD efl: reâus pcr fouit.

Ergo etiam ACD cit reâus : adeoque
linea AC b mugit Circulum. I hmm.

t. L S 5 * PRO- I



                                                                     

280 Evcnrnrs
PaoroSrrro XVIII.

fgm Si reflet linea AB tangat cir-
calma , que ex centra D ad corr- ,
tacÏum C ducitur , ilIa Tangente’

AB perpendiculaer erit.

B

E
DEMONSTRATIO.

Duâa EF parallela Tangenti AB, ut
8e Radiis DE. DF crin

In Triangulis DEG. DFG. -
Latus-DE :0 DF.
Latus’DGao DG.
(AnguluSIIE a) P.

I j Ego



                                                                     

LIBER TERTIUS. ’58:
Ergo per Scbolium 26. I. I

Angulus DGE a) DGF.’
Adeoque etiam’ pet 29. I.

- i, iAngulus DCA a) DCB.

Î! Ergo DC si); perpendicularis Tanger

izMB. . . .Q E. D.

au o-



                                                                     

a8: IÈUÇLIDIS

PxOPOSITIoXIX. *’

gent; Si recta lima AB tangat ciré
adam, U ex contaflu C duca-
tur perpendicularis CH , in i114
erit centrant.

Inverfa præcedentis XVIII.

DEMONSTRATIO:
l Diuâa , ut ante , EF parallela AB,

8c radiis DE. DF erit.
In



                                                                     

Liman TERTIUS. 2.83
In Triangulis DEG. DFG.

Angulu’s’Eïæ ÎF. - a

Angulus G æ G.
quia (un: a.) ipfis C. ’- i

Latus a) .DF.

ï K 1:15.th per 26. I. . L .
GE æ GF. . . A .w

Mecque per coroll. prop. a. III; in
lima PCfpendiculari GH feu (qua: ea-
dcm en) CH. crincentrum circuli.

’ P1104un



                                                                     

[ado EUCLIDIS
l’aorosrno XX. Ï

j 3E"; a . Angulur ad Centra»: GEB du-
plus cf! anguli GDB ad PefiPbg.

ria»: , cum idem anus GB ([1 I

tafis angulorum. i . i
DEMONSTRATIO.

Cafus I. In triangulo Ifofceie. j
Angulus GEB a) ang. D li! B. 3z.l’.

Atqui D a) B. 5. I. «
Ego GEB duPlus anguli D.

C9



                                                                     

Luna TERTIUS. 2.8;

Cafus II. Duâa AF pet centrumE ,i
A Ang. BEF dupius ang. BAF. Pel- ca-

Ang.CEF duplus ang. CAP. fum I.

Totus BEC duplus totius BAC.

GD
Cafus HI. Totus Ang. GEC efi

duplus rotins GDC.
Partialîs GEB cit duplus partia-

lis GDB.

Remanet BEC duplusBDC. tua. D.

me:



                                                                     

O

268 EUCLrnIs v
PROpostTro XXI.

gy. i In circula, qui eidem arcnz’BC
infiflnnt angulz’ BAC. BDc ,. jeu x

quifientin eodemfègmento, flint
inter fi agneler. l

i A.

3 G
IDEMQNSTRATIO.

Angulus BEC cit duplus BAC HI
Atqui id. BEC efi: duplusBDC z°- à

a un. Ergo BAC a au BDC.

-’. rua



                                                                     

i

.Lr-nzn’ITEin’riusQ : :87

PBÔI’ÔSITIO XXH. le

auna-1.....- tinquÏinfmpngggœ

L4 B G D anguli D. B. oppofiti dua- q

être reôÎisfimt annales. I

DEMONSTRATIQ
Duâis diagonalibus A C. B D. a

Ang. OæQ ’ quia infiflunt areuinrom;

. A Ang. S æIR. iquia infifiunt argui

CB. aï
" Totus angulus A D CæQtæl R. A hAnguius ABCæABC.] ..

T. Duo.



                                                                     

:88 EUÇIQIDJS, ’
j Duo an uli ADC. ARC æuibus ,
SONŒRC’ABC. n w.-

.Atqui bi tres funt æ z Reâis, 4
Ergoôc duo ADCŒABC j

æaRcétis. (LE. D.

Secunda DEMONSTRATIO.

Ducantur tres radii O D. -O C. OB, ’
producaturque O C in E. Tum. ’

Anguius DOBePcdupius DAB. l t
. A r - ’ Angulus * QI duplus DCO. A.
"au", Angulus R duplus ’ BCO.

. Ergo 3 anguli eirca centrum (un: dupli
j angulorum A 8c C in quadrilatero ABCD.

.Atqui 3 an uli area eentrum fun:
ligand b qquales4Reâis. ’

Page a anguli A 8c Ca) z mais. .

2 . I a freina



                                                                     

y LIB’ER Tamarins. ’28;

TertiaDEMÏONSTRATIO. q

Ex Centra duétis ad fmgulos an los
radiis , obtinentur 4. Triangula ofcc-

" lia, in quibus anguli
JaAÆzBŒzCIÏIzD
6:! 4. anguli cirea.0 au t 8Re&is s a w]:

. « Atqm n q4anguli circa O en b 4Re&is b coron;

. 1;. I.2A8: 135:! a ClîIzDaoakeâis
Adeoquc fumtis femiifibus.

A Hz! B Æ C 8:! D.
Hoc cit.

Anguli A 8: C a) a Reâis.
i VelD 8: B.

T a PRO



                                                                     

[:96 .-..E-Ucr.rnrs”

PROPOSITIO XXIII.

m... si fieper cade»: reâa’DFcon-
z” fiitnta’ fint duo figmenta circula-

rnm inequalz’a ,- z’lla non fient fi-

milia.

Æq n I
Duâis D E. E F. D I , refpeâu trian-

guli D E I , angulus externus D I F. pet
. a 16. I. cit major interno D E I:

Ergo iit’a fcgmenta non Capiunt zingua
los æquales.

Adeoque par Def. Io. III. non fun:

fimilia. I
PROr



                                                                     

LIBER TERTIUS. 29x

PROPOSITIO XXIV.É

Segenenta fimilia A EB. CFD "m
0 22,

fieper aqualz’lrus reflis AB. C D.
confiitnta , inter fe fimt aqualz’a.

, DEMONSTRATIO.
Bifcâis AB, CD in G &’ H, arque

.duâis perpendicularibus EGL, FHM( in
quibus per CorolliProp: r. III. fun: cen-

T 3 k tu



                                                                     

aga E U c L 1 D 1 s
tra circulorum integrorum) ut 8: duâis
AE.EB: nec non CIF.FD: iplèAE.
CF bifecentur in I 8: K , 8: ex iis du«
canent perpendiculaires I L. K M : in qui-
bus per idem corollarium etiam erunt
centra circulorum; qua: idciaco (une in
L &M: adeoque erunt LE, MF radii
morum circulorum. *

Facile jam pater duo Triangula AGE.
BGE; ut 8: CHF: DHF le babere
juxta 4. I. adeoqueangulos rAEG. CFl-I.

men male femiliès angulorum t æqualium AEB.
in. CFD. adeoque infos elle æquales: Prat-

terea latus AE a) CF; ac idcircoillo-
mm femmes I E. K F elfe æquales.

Tum in Triangulis LIE. M K F.
Angulus LIE a M K F.
Angulus IEL a) KFM.
Latus’ I E au K F.

b un. Ergo latus LE au MF. b

Hoc



                                                                     

Lin-1R TER’rtus.’ 29?

Pr; .
E. B1;

A "G.
i l L l IF .

C ,I à];
Hoc efi radii circulqrumfintegrorum

fun: æquales: ac proinde etiam ipfi cir-
culi eruntæquales pet I .- III. .Adeo-
que etiam illorum partes fimiles, hoc eli:
(cgmenta Propofita- A. ERRCFD arum il il i i
æqualia jutera iila quæ adDélÎIIo. IIl.

diâa flint. I
g...

T a," me.



                                                                     

3.94., E3UCLIDIS .
PROPOSITIO XXV.

mu. 3. Circuli datnm’ arcnm A B D
perficere.

B

A y C - D
i CDN. s R U c T to.

1. Tria purifia ad libitnm ffumpta
A. B. D. jungantur teâis AB. ’BD. -

a. Dividantut. bifatiam per perpendi-
culares E C. F C.

Dico in illamm interfeâionis punch .
C elfe «autant centrum quælitum.

e DEMaNSTRA’T-Io.
t Cor. 1." Centrum cit in perpendiculari E C.

i Ut 8e in perpendiculari a F C.

Ergo cit in punEto interfeêjionis; quia
illud tantum babent commune , 85 cir-
culi unicum tantum efi centrum.

Adcoque ex centra C arcus perficipo-

tarir. .ogE.F. ..- r 1 PRO-

o

2C -.-...-.VA D Men-Mx... .,c . A



                                                                     

s

Luisa Tir-narras. 29;
Phorasi’n’a XXVIQ

Si in circuli: aqualibus anguliffffl-
five ad centra. G. H, five ad pe-
ripheriam B. E. fiat annales : tune
etiam anus A C. D F , quibusin»

fiflunt j erunt aquales.

p13. ’E

DEMONSTRATIO.
Concipiamus Circulum DER fuperim-

poni circula A B C , ut cadat Radius HI)
fuper G A; tune neceiiàrio Radius H F
cadet fuperG C , quia angulusI-I ponitür
æqualis ipfi G : Cum jam D jaceat in A
8: F in C , quia circuli ponuntur æquales,

5 arcus



                                                                     

296 E U ce n r D I s
arcus D F. qui cit menfura anguliHerit
æqualis vel potins idem cum arcu A C,
qui facit menfuram anguli G æqualis po-

, fiti ipli A. I ’

31°. la

Deindc-ex æqualitate angulorum B.E
ad circumferentias , fequixur æhqualitas an-

gulorum ad centra G. H. a *
’ Ex bis autem jam demonflrataeli: arqua-

litas arcuum A C. D F. .Adeoque etiam
ex æqualitate angulorum B. E ,i fequitur
zqualitas arcuum A C. D F.

. ,1"
I

Timo-



                                                                     

F

adeoque 84 E æqualis ipfi B.

LIBER TERTIUS. 29j
Pactes ITIO XXVII-

i Si’in aquaIibnr circuli: arcus Km

AC. DE fint agendes , anguü il-
lis infiflentes fite ad centra G. H;
five ad perefherias B. E. flint in-

j ’ ter [a aqualet.

.13 . E

A c aDEMONSTRATIO.
Concipiamus itemm fierifuperimpo-

fitionem circulorum :ï quia integri circuli
ponuntur æquales, ut 85 illorum requa-
les arcus A C, D F: neceflaria cadet D
in A: F in C: 8c centrum H in centra
G : Ergo radius H D jacebit laper G A :
8c radiusH F fupet G C : Ergo Par Axio-
ma 8. Erit angulus H æqualis angulo G a

PRO.



                                                                     

Theor.
25.

38.!.
la 16.

298 EUCLIDIS.
PROPOSITIOIXXVIIÏ.

Si in circuli; annalibus dnâa
fintaquales recta A C. D E : ernnt
niant. que; aufernnt , arcus AC.
TF inter fe aqualet.

DEMONSTRATIO.
Duâisrcâis G A. C: H D. H F , in

triangulis A G C. D A F. *
Latus AC æ DH. I .Quia radii æqua-
Latus» .GCæ HF.. . lium circulorum.
Bafis A C a) D F. pet propofitionem. .

Ergo Ang.AGC.’aoDHF.
Adcoque arcus A C b a) D F.

r; D.
A; ’ r Ca-

r» --«--»»-e A
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PabrOSiTIoXXlX.
I si in aqualilzus circuli: arcus mon

FLAC. DF fint aqualet ; erunt 85’ ’5’

fibtendentes rafla AC. DE inter
je agnelles.

. la...

DEMOVNSTRATIO.
Duâîs G A. GC. H D. PIF. emnt in

triangulis AG C. D HF. .
jLatus G A a) H D me. funt radii ae-

’ Latus GC a) HF qualium circulorum.
Angulus G a) a H. quia arcus A C po- n7.lr!o

nitur æqualis D F. l
Èrgo balis AC b au DF. hm.

Q D. E. ’

PRO-



                                                                     

30° Eucnrnrs
Paorosu- lowXXX.

au... Datura circuli ne... ABC bi.

fimam jècare. i I i

A. D, c
CONST’RUCTIO.

1. Ducatur reâa A C, dati arcus ex.

tremitates conjungens. l
2. Illa par perpendicularemDB , bi-

feçetur.

Dico Arcum bileâum elfe in B.

j DEMQ’NSTRATIO.
Duâis reâîs A B. C B. erunt in triangulis

B D A. B D C.
Latus B D unique commune.

Latus A D a0 D C Per cana
Angulus BDA en BDC limât.

a 4’ L Ergo BafisBAænB C.
b 28. t. Adeoque ArcusB A a) b B C.

Ergo Arcus AB C divifus cit bifariam.
Q E. a;

m0..

----------A -..---.. A4... .. . A.



                                                                     

Luna TER’Tiixs. ’30!

P notasrrroxxxl
t . Angulus A3 C in jemicir- 317:5...

cula reflux efl.

q 2 . In figmenta Majoriangulus
B A G refîo miner.

- 3 . In figmentol vero minari
angulus BEC refît) major.

DEMONSTRA’I’IO.

Pars I. Duâa D B, .erunt duo triai»
gula DAB. DBC. Ifofcelia ,’ adeoque
anguli fupta baies Ê æquales. a î. L

Ergo ang.DBAaoDAB. A’
Et ang. DBCæ DCB. ’
Totus Ang. A B C sa duobus BA C

3:4 B C A. .Atqui in triang. A B C omnes tres an-
guli [tint a) b a Reâis. ’ bile”

* I V Ergo



                                                                     

302Z E c L r n r s
Ergo ab ana parte angnlus A B C cit

re&us, à ab altera duo reliqui BAC.
BCA etiam æquales uni reâo.

Pars a. Per partem duo anguli BAC
BC A limai confiituunt unum refium:
ergo folus BA C cit minor reâo.

Pars 3. In quadrilatero A BE C. 4
endll. Duo anguli A &4 E a à a Reâis.

Atqui ang. A B une rcâo pet par-
; tcm I.

Ergo ang. E 4 une reâo.

SCHOLIUMI.
si trianfguli reâanguli hypotenufa di-

vidatur bi ariam, erit purifiant bifeâio-
nis centrum circuli per tria punâa angula-

. ria tranfeuntis g adeoque examen normæ.

"SCH03.

.. -....J’ *» -



                                                                     

Luna Tenues. 303i
s c H a L I U M u.

Ex hac propofitiane deducitur fequemi

P R 0, B L E M A.
Minus quadratum Z a majoreX TubJ

trahere , feu exhibere diffetentiam qua-
dratorum X 8e Z.

Y CONf

,- ..., - - tv" par-r un, -.



                                                                     

394 :EUÇL1DIS
.IICONSRUCTIQ

. -- B;X D : aZ--------1
I. Super A B a) X fiat Semicirculu’s

A C B.
z. In* Diametro AB fumatur AD

a) Z.
3. Centra A radio AD deicribe ar- y

cum D C. erit méta A C etiam a) Z. V
Dico duâa C B illius Ü C B clic qua!-

’ fitam difi’erentiam quadratorum AB. AC.

DEMONSTRATIO.
Per propoli 3 I . III. angulus A C B cit

reâus , ergo in rriangulo reâangulo
A C B cit
s [[3 ABæv: ACŒD CBper 47.1.

E] AC E3 AC,

EAB-EACæECE
PRO:
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Liman Tnnrrus. 305
Pnorosrrroxxxn.
Si rafla [inca AB Circulum tan-Ï?”-

gat in C , (7* a contacta deleatur
alla circulant fecans :- erit angnlus
a tangente Ufecante flâne aqua-
lis angula qui fit in alterna fig-
manta.

DEMONSTRATIQ
Calas hic obtinent. omnino duo:
Aut enim limba Circulum (caris ad tan-

gentem en perpendicularis 8c tranfit pet
icentrjurn O, ut CD. i ’

Au: non tranlit: utjC E.

l - V a Cas



                                                                     

306 EUCLIDIS
Casvs I.

Demonltrari debet elle angulum A C D
ce CFD.

Ang. AC D cit reclus: per bypotb.
"1° m’ Ut 8c 0 CFD cit reâus: quia cit in Se-

’ j micirculo.
Ergo mg. ACD a) CVFD.

.CAsus Il.
Ab una parte probari debet elle ang.

A C E æ C F E.
, k Ang. ACD æ CFD. percafum I.

bu’m’ S â Ang. Q a) bR. quia in codent
fegmento.

116.53:

-A.M--..’A..--À..Lk .5 .

il

tv" --y-.--...q.



                                                                     

iLIÀBER Tznrrus. 307
Remanet ang. ACE sa CFE.

Ab airera parte probari debet ang.

B C E a) CH E. ’ -
’ Ang. BCD a) CHD pet calant I.
AâAng. Q au S. quia fumineodem

fegmento.

v Totus ang. B CE au Toti CHE.

Q E. D.

A v; PRO-



                                                                     

.ps Eucnrnts
1P novas 1 T l oXXXIII.

nous. Super data recta, A B figmenc
tum circuli conflruere , quad ca-

- plat angulum data angula aqua-

Ell autem angulus dams vel reclus ut
E, vel noprcttus ut H. C.

CASUS 1..

Confiruâio 86 Demonllratio.
Data A B bifariam divila in D. Centro

D radio D A fiat femicirculus A C B. hic
a 5 r. m.capit 3 angulum reâum ACE , adeoque

data .reâo E arquaient.

. C A-

... A ..
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casas Il. H. ..
CONSTRU CTIO." 4 .

1. Ad data: B’A punâum A ducaton r î
DK. ut angulus DAB lit æqualis b angu- b 31,1,

e10 dato’Cp I ’. . v a -
z. Ex Alduc perpendicularem A F. .,

I 3. Fiat angulus ÀB’E æqualisangulo .

BA E. - a ’4. Centro E , radio E A vel E B
( qua: pet 6. I. funt æquales ) dcfcribe
Circulum B l A G. .,

Dico fegmentum A GB capcre angu-
lum data acuto C æqùalcm.

Ut 86 l’egmentuni: Ail B capere angu«

lum data obtufo H æqualem.
Pars 1. *Ang. DA lita) ° AGB , in c;1.lll.

alterna fegmento.
Et Ang. DAB sa C pet confiruâ.

Ergo Ang. AGB au C, j
Pars z. In quadrilatcro A IBG.’

Duo anguli l æ G dan a Rcâis. tin-m.
Etduo anguliH &tC au 2 Rcâis.’

.5 ErgolthæHnæC; - V.
Atqui G a) 1° C. Par Par. C32. m.

tein I.

:-

Erool a) .D.E. ib V4 0* PRO-



                                                                     

.2319 Eucnrnrs
Pnoposrno XXXIV;

Wh a il dut; circula A B C fig-
. mentum CB A auferre, capiens

anguluin B , data angula D
annulent.

ifç,

) :c
BCONSRUCTIO.

’1. Dueatur mâta tangens Circulum

in A. l .z. Ad A fiat angulus EA C æqualis
. angulo dato Da

Dico fegmentum ABC capete an-
gulum A B C æqualem D.

DEMON-



                                                                     

Lrnnn’ Tsnrlvs. ’31:

DEMONSTRATIO.
Ang. EAC au ’ AB C in alterno.;..m.

fegmento.
Atqui EA C au D pet confiruôzia-

nem.

Ergo ABC æ D.

Q. E. D.

Alla CONSTRUCTI O.

I. Ex quolibet punâo B. ducatur recta
B C.

a. Ad B fiat angulas CBA a.) D. a
,Dico , duôta AC , legmentum
ABC capete angulum æqualem D.

DEMONSTRATIO.
’ Hæc pet le finis cil; manifefla.

v 5 lano-



                                                                     

fixer.
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312 v Encninrs
PROPOS ITIO XXXV.

Si in circula d’un rafla AB..CD

fi mutua in E ficuerint : Rectan-
gulum comprehenfiim fiel: fegmen-’

tir unius AB. EB: aqluale efiei
quodfula fegmentis alterius C E.
BD. comprehenditury reflangulo.

Quatuor diverfi bic occurrere pollunt l
calus.

DEMON-



                                                                     

Linnn’Tnnribs 31;
DEMONSTRATIO.

CAsus 1..
Si reêtæ A B. C D (e mutua lecent in

Centra: tumT-AEBeritæ ":- CEDzl
quia qunuor illorum latera fun: radii,
adeoque inter le æqualia.

CASUS IIÇ

Si una C D pet centrum quâa aire?
ram A B non pet centrum tranfcuntem
fecet bifariam adeoque a perpendiculariter È 5o ma

in E: ducatur FB.

DEMON-STRATIO.
ŒCEDŒŒFEbæL-JFD feuDFB.b;.m.

’Atqui a FE æ a E3 æ a FB.

Ergo illis in hujus locum politis

a: CED r14 DFanDFEŒ ses.
-Adeoque dempto utrinque eadem Ü FE.

QCED œ Ü EB hoc cil: r: AEB. -



                                                                     

314. EUCLIDIS
Casas III.

Si l’eau C D pet centrum F duâa ala
teram A B non pet centrum duâum non
dividat bifatiam in E. ’ "

a
1..

aq .
Dà

DEMONSTRATIQ
. Duâis petpendicularîbus CH. FI, ut

8c radiis FA. PH, erit

E F A æ D PH.
Hoc cil pet 47- I-

EMŒDŒæSŒŒÜBI
Hoc cit. g. Il.

l: AEB Æ Ü IE.
Atqui Ü IF fifi Ü [E a) D FE.
Quibus ablatis a fuperioribus, remanet,

fv-ÎAEB sa Ü EH a) (petCafumIIJ

cCEn* QED.cm

B

fia .-. -.a.

. ., --...4h ..:.



                                                                     

l V

. Et "v: CED a) eidem in" GEB

Lngnn TERnusÇ âxç’ l

CAsus 1V.
Si neutra tranfeat pet centrum 8c fc

mutuo fecent utcunquc.

DEMONSTRATfQ
Ducatur G H. tranfiens par centrum F

85 par interfeâîonis punâum E. Tum.

C1 AAEB a Fv3 GEH par me
] fum 3.

Ergo ŒAEBæ "-3 CED.
QE. D.

N’c) 1  A.
In cafu 3. Illa quæ fibi invîcem (ubi

feribuntur inter fe (un: æqualia 81 inferio-
ra loco ’fuperiorum legi debent, ac fi in
ana eadem linea effcnt fubflituta ; id
quod etiam in plerisquc alüs demonfira-
fionibus obiërvandum.

lscao.



                                                                     

gré EUCLIDIs
.SCHOLIUM.

Suppofitîs Libri V. Definîtîone I. 8c

Prop. 4. 8: 1 6. (quæ cum hac propofitio-
ne nihil habent commune ) hæc unîca de-
monüratio facillimc omnibus cafibus in-

favire potefl. l
DEMONSTRATIO.

Duôtîs AD. CB, erit in triangulis
AED. CE8.

Angulus A a) CAng. D æ B zI.III.
Ang. AED æCEB. 15.1.

Ergo erit pet. 4. VI.
AE- ED;:CE I EB.

Et par nofirum Thcor. I. Lib. V.
vcl 16. VI. ’

5?- AE. EB a) rÎ-T-CEJÏID.

k

*r "-- A!) fl-Œ -0
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PKÔPOSITIÔ XXXVI.

5 .Si a puni??? extra Idrculum
data (damna dm; rem, and tan-
gens AF, alteraficans AB. Eric
refilangqlum BAC ,fub totafican- ’
te’BA U üëmparte AC inter pun-

fium A U circulum îhterjec’îa

tqmprehenfim , taquait quadrata

tângentis A E. l
h Duo hic notandi (un: cafus.

a

7C.Asus I.

Au: (sans A B tranfit par centrum D.

’r’   DEMON-



                                                                     

318 EUCLIDIS
DEMONSTRATIO.

a6.1!. Duâa D F, eritf :BACÆDDcaïr: DA.

S4 SDFŒEFA471.[Atquî Ü DC a.) D DF. 041k film a radiis.
’73 BAC a) Ü FA.

C A s u s I I.
. Aut feeans AE non tranfît pet centrum.

DEMON’STRA’TIO.

Ex centra 7D duéh perpendiculari
DG ut 8: DI: erit
 CEAIÆDGIæ5GA A

BDC a DG ’

:EAIŒIŒDGŒCJGI soCJDGŒL’JGA.
47. LE: D1 feu :3 DF D DA. 47. I.

Hoc efi: E) FD Ë E FA. 47.11
aux æ: DF à, (3m: pæan.

Sublato utrînquc C: DF.

"a BAI :0 a FA.

Q. E. D.

çonona
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LIÈER TER’rtus. ’ 319

COROLLARIUM I.
si a punâo- quark extra Cir-

culumfitmto A , plans rafla ACE.
AIE Circulum [étames ducantur ,

Reflangula BAC. EAI , comprr
benfa fit!) mis ficantibus A B.
A E 19’ partibus enm’oribus A C.

AI , inter fe faut æqualia.

IDEMONSTRATIO.
Duâa Tangente KA F.

FÊJBIAC a) Ü AF. I
Atqui etiamv A   n36. m.

c BAI a) cidcm Ü AF ’
. Ergo pet Axiema I.
g BAC a) Cl EAI.

Q-EyD; I V fi

(i x fiscqu



                                                                     

3:0 Eucntnls
SCHOILIUMI.

D
Suppofitîs îîsdem quæ in Scholîo præ-

cedenti , banc damas Corollarii -primî
demonfiratîonem. I

Demonfirandum cil: "-3 CAB cirez-
quale l1:: D A E.

DEMONSTRATIO.
Duâîs CD 8: BE . erunt triangula CAD.

E A B inter (e fimîlia.
Nam anguli 0 Æ D a) z Reâîs z z, m.

Etanguli AEbŒI Pa z Reâis 1;, I.

n ErgoOÙPæAEBŒP,
E:



                                                                     

Lus-Ian TERTIUS. 32!
Et SubIato commuai angulo P,

0 a) AEB.
Deinde ang. A utrinqùe efl communîs,

Ergo R æ ARE, 32. 1.
(mure in triang.CA D.EAB erit pet 4,VI.

CA ....AD :EAIAB,
Et pet I6. VI.

ŒCAABao rÎî-DAIAE,
Q E. D.

SCHOLIUMJL
Si jam ex punâo A fupra lineam AC

ducatur ALG, eodem modo-duâis GD
LE probant efTe "J GAL a) Ë DAE ;
notandumque efi: punâa peripheriæ G. L.
œncavæ 8: convexe propius ad fe invi-

" eem accedere , quam punâa C 8e B; quæ
punâorum dîfiantia adhuc magîs immi-
nuiter fi ex A fupra lineam AG ducatur
alia Circulum feeans: douce tandem du-
eatur refila AF , quæ Circulum tanin in
unico punélo F , in quo punâa perîp erîæ

concavæ 8c convexæ coincidunt , adeoque
cum antea defignatæ effent due? lineæ AB
AC feu ALAG. inter feinæquales; jam
ex A ducitur folummodo unica linea AF.
qua: ergo in (uperîori proportione bis fu-

’ X a. manda



                                                                     

31.: EUCLtDts
mencla cit (c: femel pro linea GA , 8e fe-
mel pro LA. quo faéto proportio fic fia-
bit FA -AD : EA l AF.

Ergo pet t 6. VI.
a Tangentis AF ao ’1’ DA.AD.

(La æquaiîtas ipfius Propofitionis 36
genuinum exhiber fenfum . ut hinc pateat
quarra arâo nexu ha: vcritates inter fe co-
hæreant , quamque naturali una ex allia de-
ducatur confequentiâ.

C0:



                                                                     

1.13m]; TERTIUS. "3:3"
’ (COROLLARIUMIL’

H Due rafla AF. AH. ab codent
panifia Alinéa, que Circulum. Mn-
gtmt, inter [a flint «squales. ’

DEMONSTRATIO.
l Duétalinea ACE, quæ Circulum [au

a AF æ ’7- BCA ] ,
, ’ 537.111.E3 A H a) eidem r: BCA

Ergo En AF ce C3 AH.
,Adeoque etiam

AF a) AH.

X 3 CO-



                                                                     

’324 quLtnts
COROLLARIUM HI.

Ah eodem [mufle A extra Cir-
d’un: filma ducz’ matu»: poflimt

due refit: A F. A H, que Circu-
lum tangunt. ’

DEMONSTÈATIO.
Duâa ex A reâa AC B qua: pet cen-

trum tranfit , omnes reflet , que! intra
AF, A H Circulum tangentes duum-

bsfln. tut, (une b minoresipfis ARA H; et.
go omnia illorum quadrant (un: minora.

’ a 36.1". C B A C : Ergo c nulle ex ipfis circu-
lumtangit: Adcoque duæ ifiæ ARAH
Circulum tantum tangunt.

Q. E. D.
PRO-

"...A. -----.fl ’î



                                                                     

,7.

Luna TERTIUS. ’32;

r. PnovosrrloXXXVll.
Si a panifia A extra circulum

pofito durcie fin: drue refît A B.

A F, in: ut reflangulum B A C fit
agada quadrato alterius A F . un»

lima AF Circulum tanget in F.

DEMONSTRATIO.
Duéta linea tangente A H , il: 8e lineis

D F. D H. AE BAC a au Ü A H. a ;6.lll.
Arqui’: B A C a) Ü A F. perpropofit.

Etgo È AH a) E AF. Ergo AH au AF.

X 4 (hure



                                                                     

32.5 "E ’u c L tu .t s’

Œare in Triangulis AFD. AHD.
e Latus AF a) AH; ’-

Latus FD a HD.
Lame DA, commune.

W, . linga Ang. A1213 a un). b 4 A
e 18.1II. ’ Ç ’ AtquiÉ AHD efl reôtus. l *’

616.111. Ego AFÀD rcâus ePr adeoquc’d
tangens.

(LE. D.

111le LIBRLITERTII.
..,

EUCH-

.....-..--..’ .5... A



                                                                     

E L E M E N T O R U M
LlBl-JR QUARTUS. A

DEFINITIONES.
l. figura reflilinea , infigum

reâilinm infcn’bi’ dicitur , cum

finguli ajut figure , que infiri-
Mur, angulz’ , flngulalatem ajax

au: infir’ibitur, tangunt. .. . -

2. Similiter 35’ figura clrcum

figurant defcribidicitur , cumfin-
’gula ejus , quæ circhmfcribitur , Ia-

tem fingulos. cqu figura; angulos
tetigerint , circum quam fila de-

fcribitur’. A
X 5 3. Fi-



                                                                     

37.8 ’ EUCLIUIS

B C3. Figum autem reflilinea in
. ’circulo infirilzi dicitur , cum fin-

guli ajut figura , que inferz’bi-
Mr , anguli tetzgerint circuli p04
ripberz’am.

4. Circqus autem cireur» figu-
mm dgfcrz’lri dicitur’, cum circu-

li perz’pherid , fingulot mugit ejus

figura , qua»: circumfcribit , «me

galas. a



                                                                     

Èr-

*v--

«,7

Lu 3R Quanrus. 3:,
’5’. figura un reflilima cir-

É’a Circulum defiribi dicitur , cum

fingula laura ajut , que circumfcri-
’ bitur, çirculiperiliheriam tangua.

A 6. Similiter 19’ cirçulus in fi-

gura inferibi dicitur, cum drea-
liperipheria fingula latent mugit
ejusfigum in qua infiribitur.

7. Refla in circula accommo-
dariy, jeu coaptari dicitur, cum
ejus comme in circuliperipberia .

farine. A

A!
Sic A B. diciturin circula accommo-

data,non veto C D.

PRO;



                                                                     

"33° ’Eucntnts’

Fantasia-101.1. "’

MI. r. In data circula ABC accommo-
dare raflant B A 441441603 d’une

rafle D. : que Circuli flamme
BU nonfit major. " M

CON STRU C’Tlho.

1. In dato circulo duc diametrum
B C; cui fidata teâa D fitæqualis , pe-
tito fatisfaâum erit. Si veto minot.

. 3, x, z. Abfcinde a BE 33D: 8c centto B
radio BIS. defcribe arcum circuli EA.

Dico reâam BA cire æqualem D
8e. coaptatam in Cireulo.

DEMON-

.. .-..4.(. 4v.



                                                                     

LIBER QUARTUS. 3;:

DEMONSTRATIO.
Lima D æ R E pet confiruâioncm. V

E A a) B E quia radii. A

15.th linea D 5 en B A , quæ efi co-b A... 1.
aptata in circula, quia c utraquc extremitas’lfîfç.

terminatut in peripheria.

PRO--



                                                                     

332. EuoLtDts
PROPOSITIO Il.

aux. 2. In data circula ABC triangu-
Ium A80 defcribere, quad data
triangqu DEF fit nquiangu.

, hm.

n a A H.-
b!

E uCONSTRUCTIO.
un". 1. Ac! a duâæ tangentis GH pun-
b2;.l. &um A b confiituatur angulus CAB.

æqualis angulo F.
z. Ad idem punâum A ab airera

parte fiat H A C æqualis angulo E.
Jungatur refila B C. f .

Dico trian ulum ARC ipfi DEF,
elfe æquian un.

DEMON.



                                                                     

L!BER QuARTUs. 333

DEMONSTRATIO.
In triangulis A C B. D E F.

A Ang.C°æ GABæFper comma,
Ang.Bc a) HAC æ E pet confiru&,°h.ttl.

xDuo angulo C Hà B a) duobus
F Æ E.

Ergo etiam tertius a A au tertio D. a a Cu.
Scb.l;.[.

P R O4



                                                                     

3H EUCLtnts
PROPOSITIO III.

ML 3’ Circa datura Circulum BCE tri-

angulura LMO defcribere aquian-
pilum data triangulo AFD.

CONSTRUCTIO.
x I. Trianguli DAF latus AE produca-

tut in G 8e H. .
un. a. In circulo duâo radio I4B , I fiat

angulus BIE. æqualis trianguli externe

angulo D A G. v3. Fiat angulus BIC 1 æqualis externe
D F H.

4. Ad tria punâa B. C. E. ducantur
t’a & tres b tangentes 0L. O E. L M.

7o. "le . . . . o’ 1 Dico ex illarum concurfu orin mangue
111m OLM. data DAF æquiangulum.

DEMONë

A "M. A AÆA, MA...

«à



                                                                     

Luna. QuARTus. au:
DEMONSTRATIO. .’

Ex Scholio Ptop. 13.1. quadrilaterum
BIEL dîvîdi poteit in duo trinngula , cum

autem unum triangulum contineat duos
angulos reâos , duo continebunt qua- ,
tuor; adeoque quatuor anguli in quadri-
latero diâo erunt æquales quatuor métis:
a quibus fi demantut duo c reâi LEI."5’ un

. LBI. temanebunt.
Anguli BIE EH L a) z Reâis.
Atqui DAG 8:! DAFæ 2. Radis.

Ergo RIE 3:! L- a) DAG Æ DAF
h Atqui BIE a) DAG pet confis

Remanet L a) DAF.
Bodem modo demonflratur quod fit

angulus M a) DFA, ergo tertiusOerit .

a) d tertio D. I amer."3h32..
N 0 T A.

Quod autem tangentes EL a: BL in q
punâo K concurrere debeant fic panet.-
Duâa B E.

Duo anguli toti LEI. LEI. a.) z R.
Etgo ang. partiales LEB. LBE B z R.

c Ergo reflet EL. BL concurrent.- e Amy]

la - r Y PRO.si



                                                                     

338 ,EuCants
PROPOSITIO 1V.

mu. 4.- Dato triangqu A B C Circulum
.injèribere.

CONSTRUCTIO.

99.1. I. Duos quoslibet angulos B. C. a
divide bifariam pet reâas BD. C D.

a. Ex punâo concurfus D duc pep
peudieulares D E. D F. D G.

3. Centra D , radio DE. ,defcribe
Circulum.

Dico illum tangete omnia latera trian-
Êuli in punâis D. E. F.adeoqueipfiin-

vcriptum cire. .
DEMON.

au un -



                                                                     

LIBER Quatrains. 3.3.9-

DEMONSTRATIQi
In triangulis DG C. DFC.

Aug. G a) F. pet conflruâ. À
Ang. DCG au DCF. quia totus C bi4

feâus cit.

Latus D C commune.

A l Ergolatus DG b au DF. bau;
110de modo demonüratut efle DF

a) DE. » AAdeoque ttes ’lineæ DE. DF. DG
fun: inter fe æquaies.

Ergo circulas! centre D duâus tranfit 3
pet purifia E. F. G. 8c mugit c omnia°15r me

. latera; quiaanguli ad E.F. G. funtteâi;
adeoque a triangule) infcriptus cit. and. 6.

. Y a k PRO;



                                                                     

34e EUCLtDts-
PROPOSITIO V.

mu. à. Circa datum triangulum ABC
circulant defcribere-

A

CONSTRUCTIO.
t. Œælibetcunque duo latent AB.

310.!. BC t (livide bifatiam in E. 8; F.
hm L 2. ExE 8: F etige b petpendiculares

E D. P D. . 33. Ex punâo concurfus, defcribe ra-

dio DA cireulum. .
Dico illum, quoque traniirc pet puna:

B, C. adeoque triangule circumfcriptum
cire.

DEMONSTRATIO.,
DuâisDA DE DC. In triangulîs

DF.-A. DEB.

Lei



                                                                     

..y "à

Luna Quant-us. .34:
Latus DE commune.’

Latus EA se EB Pot con-
Angulus DEA au DEB (huât.

ErgocbafisDA a) DB. V, 134.1.
Eodem mode demonflratur efTe D B

a) DC, adeoque tres lineæ DA. D B.
D C (un: inter fe æqualcs.

Ergo Circulus centre D , radio D A
defcriptus , tranfit pet omnia trianguli
punâa angularia: adeoque ipfi efitcir-

cumfctiptus. d d ou!Eadem confiruâionis formula obtinet 4’ w’

in omnibus trianguli fpeciebus; cum bac
folummodo differentia , quad in Reëtan- .
finie centrum cadat in punâum medium

. ypotenufæ. A
In Acutangulo centrum cadat intra tri-

angulum.
In obtufangulo veto extra.

s CHOLIUM.
Exbac propofitione deducitur Melbo-

dus deicribcndi Circulum , pet tria pam-
En non in liuca reâadifpofita, trameur:-
tcxn.

Y 3 PRO-



                                                                     

34:. EUCLths
PB’OPOSITIO VI.

n°51. 5’ , Data Circule quadratum in-

firibere.

CONSTUCTIO.
x. Ducantur duæ Diametri A C. BD

in centre E [e ad angulos reâos interfe-
’ cames. v

a. Jungantut reâæ AB. BD. CD.
DA.

Dico ABC D cire quadratum quæfi-
tutu.

DEMONSTRATIO.
Pro latcribus.

In triangulis A EB. A ED.

h Latus

.- A



                                                                     

Lrnnn Quantus. 343
Latus A E utrique commune.
Latus E B æ E D. quia radii.
Angulus EB en AIE D. quia utetquc

retins.

.Ergo bafisAB’pao AD. xun. .
Bodem mode probatur A D se D C:

DC æ CE. CB se RA.
Adeoque quatuor iIla latera inter fe

erunt æqualia.

Pro angulis.

Quatuor anguii A. B. C. D. iflis late-
ribus contenti,funt in Semicirculo. ergo ’

refti. la A - b;r.xII.Adeoque ABCD cit quadratum cit-
cule infcriptum.

Q. E. F.

Y 4 . PRO-



                                                                     

344 BUGLtnIs.

PROPOSITIO Vil.
un a. ’Circa datum Circulum quadra-

tu»: drgfcribtre.

At GYEN.

I f aCONSTRUCTIO-
I. Ducantut duæ diametri A C.B D.

Te mutuo ad angulos redosjn E fe-
cames.

, a. Per illarum extremitates ducantut
tangentes F G. -G H. HI. I F.

Dico illas coeuntes conflituere Q13-
dratum quæfitum FG HI.

DEMON- I



                                                                     

.LIBER Quanrus. A34;

DEMONSTRATIO.
Pro angulis.

In quadrilatero AEBF. u
4. AnguliA.E.B.F.æ34Reâxs ç 35cm.,

Atqui 3 Ang. A. 12.3 ce 3 Reâis t 33.1.

Remanet ang. F a) I Reâo.

Simili ratiocinio probatur angulos
G. H. I elfe refiles.

Pro lateribus.

In parallelogrammis PD. I D. latera
FG. 1H (un: æqualia DiametroBD.
adeoque 8c inter fe. i

In parallelogtammis IA. H A. latere
FI. G H fun: æqualia Diametro AC. [34’ r’

Atqui Diametri A C. BD funt inter

(e æquales. A.-
Ergo 4. latere FG. GH. HI. IF

funt inter (e æqualia.
Adeoque F G H I ei’t quadratum qua:-

fitum. . F. E.

Y 5 PRO-



                                                                     

346 EUCLIDIS
hPROPOSITIO VIH.

mon. s. In data Quadrato Circulum de-
. feribere.

I C e HICONSTRUCTIO:
a. Ducantur duæ diagonales FH.G I

Te interfecantes in E. q
a. Ex E demittatur ad Iatus FI per-

- pendicularis EB. ,3. Centre E radio EB, dcfcribatur
Circulus. v

Dico illum tangere latere in punais
A. B. C. D. adeoque quadrato infcrip-
tum cire.

DEMON-

A.4..L-N .--



                                                                     

L1 n’en (Leurres; 347

DEMONSTRATIO.
Ex E. duâis perpendiculatibus EA.

ED. EC. . A "In triangulis FA E. FBE. etunt. -

Angulus A a) B pet confit. quia refii.
I Angulus a Oæ P. quîafemirec’ti. « IlCor.

’ *z.Larus FE attique commune. 5m: I.

Ergo Latus E A :0 .E B. b 5:6. I.

Sic etiam probatur EB au ,EC: 8c
ECæED: ut&EDaoEA.

Ergo circulus centre E, radio EB
defcriptus tranfibit pet punâa A. D. C:
85 quia anguii ad illa punâa flint reâi ,
ranger omnia intera; adeoque circulus
quadrato erit infcriptus.

q un.

tu 0-



                                                                     

I348 A-ÈUCLIDIS

PRCOPOSITIO 1X.

, mon. 9. Circa datum quadratum circu-
la»; defa’ilzere.

CONSTRUCTIO.

I. Ducantut diJmCtrÎ A C. B D fe-
cantes icie in purifie

a. Centre E , radio Il B , defcriba-
tut Circuius.

Dico illum tranfirc pet omnin qua-
" drati punch angulnrie; adeoque

illi die Circumfcrîptum.

DEMON-



                                                                     

Luna QuARTUS. 34.9

IDEMONSTRATIO.
Diametri A C. BD ,y quatuor angu- A

les A. B. C. D. I bifariam feeant, Er- d 2 ou;
go in triangule EB’A. ScthJo

Angulus E BA æ E A B.

Ergo latus EA b a) EB. I ban
Sic etiam probatur .ËB a) BC. à:

ECæED: &EDæEA.
Adeoque quatuor lineæ EA. EB.

EC. E D. funt fe æquales.

Ergo circulus centre E radio EBde«
feriptus tranfitpet omnia quadrati pun-
&a angularia A. B. C. D. adeoque iiii.
circumfcriptus cit.

(Le. n.

PRO!



                                                                     

3go. AEUCLIDISA

PROPOSITIO X.
Probluo. Triangulitm Ifiifieles A BD ’

confinant, cujus finguli ad tafia
anguli B. U D dupli fiat reliqui

rad verticem A.

B u
CONSTRUCTIFO.

I. Quamlibetcunque lineam AB ira
"Un divideîin C, ut": ABC fitaeEJA’C.

a. Centre A radio A B defcribe circu-

ium. -, 3. Ex B in iflo circule accommoda
"’mb reâam BD se AC.

a. Duc reétam AD.
v Dico ABD die triangulum quzfitum.

germeri-



                                                                     

Y”

LIBER Quanrvs. ’33;

DEMONSTRATIO.
Duâa reâa CD , circa triangulum

A CD defcribntur circulas A CD. 4 l
Ë ABC a; C3 AC bocefl: ÜBDper

confiruâ. ’ t v

Ergo BD tangit Circulum c : quem c;7.m.

B A, feear. Vq A Unde ang. BDC Cæ Ain alterno reg. c 3:. un
Ang. CDA CDA.

Totalisang.ADB (nABD)æ A
Æ CDA.

mAtquietiam BCD d30A E5 CDA.d;:.x,

A I - ErgoIn triangule BCD ang. BCD en CBD.
A Adeoque latus B D c a) C D. e 6. r.

.Atqui latus B D se AC.

Ego LIn triangule ACD lattis CD ne CA.
Adeoque angulus A a) C D A.

Ergo angulus BCD (qtiialuobus A 8.:
-CDA cit æqualis probatus) cit duplus an-
guli A.

- . Ergo etiam BDA , qui angulo CBD

a deman-s



                                                                     

f5. l.

3 s; E ’U à L I D 1 s
demonfiratus efl: æqualis , duplus erit au:
guli A.

Adeoque 8: ADB , qui angulo i’ABD
efi æqualîs , ejufdem anguli A duplus I

erit. Q E. F
COROLLARIUM.

In Triangle Ififcele ABC bac
modal conflruâa, Angulm Bvel
C 4d Imfin valet f- duorum rafla--

4 a l .mm ml ;- amas refît . W12 un.

. galas A rabbi: daman rafla-
rum, val f: «m’as Refli.

A

ÀE-F--- -r ---

.fi-fi,. -



                                                                     

LIBER QUAR-rus. 35j

ID.EMONS TRATIO.
Trianguli A B C trcs anguli A. B. C.

fimul valent duos naos; feu i duo-

rum reâorum: Ergo cum fingulil ad ba-
fin B 8: C fin: dupli ipfius A, valebit 

B vel C feorfim ’Ïumtus in duomm

reâorum [adeoque angulus A erit

in duoruui Reâdrum; .
Deînde bîfeâo angulo A par reâam

A D, qua: erit pérpendicularis ad bafin
B C : Erit angnlus B , quadruplas anguli
B A D: Jam in triangule B A D , pro-
pre: angulum rcâum D, duo anguli A
8: B fimul facîunt unum angulum rcâum

[en 5-- unîus réai : Adeoque erit B æ-

qualis Î- unius mai: Et BALD , qui

cfl: femiflîs rotins A æ En unius mai,

Unde requîtur tout; A Valet:

a. , ,- umus Rem.

Z PR04



                                                                     

354. Eucnlinxs
ruons-inca X1. r

ne» Data circula Pantagânum Je-
’ quilaterum U aquiangulurh in-

  firz’lzere. ’ "
Î

CONSTRUCTIO.
I. Cuilibetcunque triangule Ifofceli

’juxta præccdentem propofitîonem con-
I 1. No Rhum, æquîangulum a infcribatur EFG F

în circule data. . .  . 2. Illîus futon bafin anguli EFG.
EGF bîfeçentur per reâas FI. (3H.

* 3. Punâa E. H. F. G. I. jungautu:

.totidem mais. - - v, .[Dico faâum elfe quod petitur. . .

DEMONc:



                                                                     

Luna QoAn-rus. 35;
DEMONSTRATIO.

Pro latcrîbus.

(minque anguli EFI. IFG. EG H.
HG F. FEG (untuintcr fa æquales pet
confiruâionem.

Ergo a arcus quibus infifiunt funt æ-. 25.113

ualcs.  Ergo ilIîs b fubtcnfæ reâæ , quæ (unth19oma

Pcntagoni lama , (un: æquales.

Pro angulîs.

Arcus HF G I au Arcui FG 1E. pet ’

partem I. ’
,Ergo Angulus En) Angqu H. quia

. zqualibus arcubus infifiunt.
Simili modo de duobus aliis angulis

&c. QE. F.

ais» 12x05



                                                                     

356 Eucmnts
PROPOSIÎIO X11.

13cm. Circa damné ciréulum Penta-

gonum æquilaterum 15’ acquiangùp

Ium dejèribere.

CONSTRUCTIO:
I. Infiribatur Pentagonum regain:

pet pxjæccd: A B C DE.
z. Ac! pun&a A. B. C. D. E. du-

cantur totidem tangentes , qua: concur-
rent in punais F. G. H. I. C.

l I Dico faâum Quodquzrîtur.

I I r * DEM0N4
.fl.A-M A A;



                                                                     

1.15311 (humains. 357
DEMONSTRATIO.

Pro lateribus. i
Ex centra 0 duflis pèrpendicuiarilius

’ 0P. OQ, ut& radioOA in trianguiis
O A P. 0 A Q. p

Latus O P ! au 0 Q quia æquaics"*"”
A B. A E æquidiftant a centra.

Latus P A b au Q A. quia æqualcs
AB. A C bifcâæ funt.

Latus 0 A unique commune.
Ergoang. c OAI’ au OAQ (hi fi aufc- c8. r.
rantur ab æqualibus Reâis angulis OAH
OAG : remanebit angulus HAB æ

G A E. I i ’Deinde Triangula BHA. EGA. (un:
Ifoicelia, quia ex’punâo H duâæ flint
duâæ tangentes HA. AB: ut ex punfto
Gduæ GAGE: quæ Tant.a æqualcs: a 2C0-

Quare ilia trianguia habent baies A8; 3?; 16’
AE æquales, 8c angulôs ad bafin HBA.
HAB. æquaies GAE. GEA. noqfolum .
alterum alteri 9 fed promifcue omnes
quatuor inter fe æquales. Adcoquec qua- c s. k
tuorlatcra EH. HA. AG.GE. fumintcr 1 11’
fc æqualia.

Simili mode demonflratur omnes
decem lincoias cire inter fe æquales.

Z; Si

b;.m.



                                                                     

D’IL

-.3;8 Eücnrnxs
Si jam un: fit æqualis uni etiam- du:

cran: duabus æquales.
iAdeoquç quinque latex-a . quæ ex dua-

bus lineolis confiant , erunt æqualia.

Pro angulis. I
Ex demonfiratis patet triangula AHB

A G .E habere omnia latcra æqualia.
Adeoque angulum H f a) G. Et codent
mode de reliquis.

lSCHOLIUML
Si in circulo quælibetcuuque figura

regularis fuerint infcripta, lineæ tangen-
tes Circulum in punais illius angularibus ,
[ne concurfu [emper conflituent figurant .
Jimilcm circula circumfcyiptam.

me.



                                                                     

Luna QuARTus. in?
PROPOSÎTIO X1115,
Data Pentagono ngulari sir. hmm

adam infiflbere.

CONSTRUCTIO.
I. Quoslibet duos angulos A 8c E

(livide bifariam per tafias AF. EF.
- z. Ex iliarum punâo concurfns F ,

I (incanta: ad omnia lacera perpendicu-

lares. -3. Ex F tanqunm centro pro radio
alluma una ex ifiis perpendicularibus de-
fcribatur circuluçt

Dico illum Pentagone Fora in-
fariptum.

z 4 q DEMON-



                                                                     

36°, Èvcntots Ë
DEMONVSTRATIO.

in "fringua; ACE AHF.
Angulus GAP a) HA I Per coua
Anguius AGF a) AHF limât.
LanH AF utrique commune.

O 16. l. Ergo a latus G a H F.
Bodem .modo probâtur HF a.) IF.

IF æ KF. KFæ LF 8: dcnique LF
æ G F.

I Adeoque omnes iilæ perpendicularcs
erunt inter fe æquales.

(Lure circulus radio F H defcriptus
tranfibit quoque per punâa I. K. L. G.

z Ëtômtll-in’quibus iflalatera tanget; quia anguli
ad iila panda (un: teâi.

QE. D.

COROL-

4..y...v QJ. .x

...-Yx .

V.

f

l

l

1



                                                                     

il Ltnnn Quluu-us. 36:
i COROLLARIUM I.
In omm’ Polygone Regulari

’ABC DE. omnes [inca AB. BF. CF.

DF. EF. ejus angulos A.B.C.D.E.
bijecanm in unowdemquepunâa
F amplementz

DEMONSTRATIO.
Duæ lineæ A F. BFÏ bifecantes angu-

los A 8; B. conveniunt in F: fi jam ex
C ducatur niiqua linea angulum C divi-
dans bifariam. illa etiam cum ipfis A F.
BF in F concurret. Nain cum anguli FBC.
F CB (in: æquales, etiam illæ bifecan-

v Z 5 tes



                                                                     

35, w EÜ-éilüls’

tes linez debent elle zquales; Arleoque
ifia linca ex C Juan ache: étiâm cade-
re in idem punâum F. quia lreliquz ex
C ad erpendicul’arèm FÈ duâæ fupra
au: in tu F acièrent , Mèoque ipfa’ C F

au: (mijotes au! minores dictai; pâter-
quam quad illæ angulum C non fèce-
rent bifariam: Bodem mbdopfobàbitur
lineas DF. EF eoncurtêfe débet: in eu-
dem punâo P. Ergo: r

q E. D.

’ COROLLARÏUM Il;

In muni Tolygana Regulnri
ÀBCDE imparem laterum haben-

te numerum [inca CF, aliquem ex
angulis , put C bifemns , fi produ-
catur 441m5 oppofitum AE , 171114

y ctiam [acabit bifirziam in H.

iDEMON-



                                                                     

1.-H F: Un

, i . Î.
3.Ang.CFB.BFA.AFHao par!) maniât; i

i

Luna QuARTUs. L 363

DEMONSTRATIO. t

.Atqui CFB.BFA au œuvre.

--- -...-----. .-. ..-.. . üRemanet API-I a) EFH.
Q1311: in Triangulis A F H. E PH.

l Latus AF au EF.
H F commune

Angulus API-I au EFH.

Ergo pet 4.. I.
AH. æ EH. QE. D.

â

SCHOLIUM.
anclem methodo in quncunque figura

regulari circulas defcribi potclt.
PRO-



                                                                     

364 n ,E veneurs. 1

Pnoposnio XIV.
Mm. Gina damna Pentagonum un

gnian circulant ,defcribm.

A

n 1
CONSTRUCTIO,

1. Duos quoslibct angulos A 8l B di-
0 AI. "- vide bifariam per rcc’tas A F. B F , quæ a

concurrent in F.

7.. Centre F, radio FA , vcl F8
dcfcribe circulum. i

Dico illam tranfituru m pet reliqua pun-

âa angulmia. v i



                                                                     

mignonnes. 36g,
W DEMONSTRATIO.
l Il) triangulo F A B.
. An . FAR a) FBA. quia illorum
dupli fin: aéquales.

ErgolatusFAæFBJ p.54
Eodem modo bifeâo angulo C deman-

firabi’tur FB æ F C. 8c fic per orbem om-
nes liriez bifecantes angulos erunt arqua-
les.

Ergo circulus tranfibit pet omnia pun-
âa angularia , adeoque pentagono circum-
fcriptus erit.

Q F. E.

SCHOLIUM
i Eadem conflruâionis forma cirez

uamlibet figurant rcgularem Circulum de...

y dribere licet.

"PRO.



                                                                     

mu.

366 Eucnlnu
PROPOSITIOXV.
In data circula Hexagonuns

"galure defcribcre.

CONSTRUCTLQ
1. Centra quolibet puné’çoD, ralio

circuli DG, defcribe arcum CG E. .
z. Ex punais C. D.E. pet centrum

G defcribe ttes diametros CF. DA. EB.
g. Duc (ex teâas A B. B C. C D.DE.

EF.FA. r iDico A B C D E F elfe hexagonum ’
quæfitum,

DE

v...
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DEMONSTRATIO.
Pro latcribus.

Lineæ D C. D E fingulæ funt a, ,.

. Radio D
Lineæ G C. G E. D linguli flint Radii.

Ergo quinqua lineæ G C. G D. G E.
D C. l) E (un: æquales.

Adeqque Triangula G C D. G D E
à fun: æquilaterg.

Ergo duo anguliG 8: O finguli flint
î nua tertia pars Quorum reâorum. t1! foin

Atqui tres anguli G.O. S. fimulbva-Êigj.
lent duos reâos , feu tres tertins duorum
reâorum.

Ergo tertius S. etigm cil une tertiq
’ duorum reâorum.

Adeoque tres G. O. S. (un: inter [e
æquales.

Atqui illis æqunies (un: tres c oppofi-cny.
ti X. Q. T.

Ego (en anguli ad Centtum funt zquales.

Ergo
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axant. Ergo d lèx arcus , quibus infifiunt ,’

funt æquales. l"9Ju’ Adeoque r (ex fubtenfàr, qu: confii-
tuunt lattera figura: , inter (a (un: aqua-
les.

Pro angulis.

H05 elle æquales facile patet , ’quia
(mm: finguli infifiunt æqualibus arcubus, (c.

quatuor (mais partibus totius ’peripheria: :
Ergo (un: intetfe æquales.

CORDE

-. «Ah.
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. COROLLARIUM.

Latin Hexagani chularîs
BABCDEF circula infci’îpti , 44144:. p

le Radio circuli. I i *
DEMONSTRATIO.

Ex conflruâione patct in Triangulo
DCG. latus DC elle æquale lateri DG ;
Atqui DC ell latus Hexagoni, 8L DG
cil Radius Circuli: Ergo.

ASCHOILIUM.

ranlis tribus raflis AC. AB.
CE. Circqu infiriptum erit Trian-

- gulmn nquilaterum ACE.

IDEMONSTRATIO.
Ex demonllrationc propofitionis 1;.

patet arcus AB. BC. CD. DE. EF. FA
elle æquales; ergo binis ac binis conjun-’
élis erunt 3 arcus AC. CE. EA æquales;

. Adeoque pet 29.111. ttes reâæ AC. CE.
l EA etunt æquales ; unde jam lequitut

triangulum ACE clic æquilaterum.

- L A a. PRO-
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PROPOSITIO XVI..
bobine In data Circulo guindage-

l num rcgulare dcfcriberc. ’

CONSTRUCTIQ.
.. u. m I.- Circulo a infctibe pentagonum tec

gulare A E F G H.
b Schol. z. Itidem b trianguium tegulare ABC.
"t N’ Dico reâam BF , fore latus quiz);

decagoni quæfitî. - -

DEMONSTRATI O.
Pentagonum dividit totam periphca

riant in quinque partes æquales ; quare
quali-

. W -at(----- r----
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quælibet continu unam quintam leu ne:
deeimas quintas rotins pcripheriæ: adeow
que duæ A E. E F, (ex dccimas quanta

continebunt. iTriangulum veto dividit totam peri.
pheriarn in tres partes æquales; quarum
quælibet ut A B’continet unam tertîam, r

leu quinque denim: quintal: totius petit
pheriæ. Tum

Arcus AEF le): decimæ quintæ.
Arcus AEB quinque deeimz S

qumtæ.

Arcus BF una denima quints.
Etgo li ducatur renfla BF, eique æ-

quales quatuordecim in circula coapten-
tut , delcriptum erit quindecagonum,
aquilnterum , cum omnes arcus fin: æ-
qual’es.

FINIS aux Quint.

A3 a. flPROc



                                                                     

EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER QUINTUS.

,DEFINITIONE&
i . Pars cfl magnitude magni-

tudinis , minor majorât , cum me-

tirur majorent.

Cam totum lit lus parte majus , pa-
ter pattern contineri in (no toto.
Hoc autem duplici modo lit.

Vel continetur ita ut aliquoties lumta ,
præcile reddat fuum totum feuipli arqua-
lis lît; quemadmodum numerus quatuor
[:114 , cil: minor toto n. , adeoque in
illo continetut , 8: quidem ira, ut ali-
quot vicibus, lcilicet tribus lumtus, ac-
curateæqualis lit toti n. Et inde hæc
pars Mathematicis dicitur Aliquota , qu:
funin totum absque teliduo dividit , id
quod idem cil ac metiri: 8c banc Partis
fpeciem Euclides lolummodo relpexit,
alteta . quœ lequitut , negleâa.

Vel pars ira continetur in luo toto, ut
,aliquoties fumta totum Vel excedat vel ab

illo

. .--f,

-f A.vm- A5. g;
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illo deficiat , adeoque non accutatc ipli
æqualis lit. Œemadmodnm numerus 4,
cum minor fit tot0’x4, in illo continebi-
tut; fed quia ter lumtus toto minorell ac
quater toto major, hæc pars non potell
dici Aliquora , nt airera pars notata :
quia tampen aliquam exhiber quantitatem
totius quantitatis , vocatur pars Ali-
quanta.

a Cæterum Cum Enclides adhibuerit
Mngnîrudinis imcabulum , lulpicari lice:
illum meminille lolum quantitatis conti-
nuæ , quæ vulgo magnitudinis nomine
Mathematicis venir; minime tamen ex-
cludenda cil, quantitas diluera 8c in nu-
meris polira, quæ luas eriam habet par-
tes : quibus illa omnia , quæ de rationibus
85 proportionibus toto hoc libre deman-
firat , arque facile imo procaptu nofiro
facilius accommodati pollunr.

I Quare 8e nos cum multis aliis omnes
huius libri propolitiones , negleâis 1i-
neis demonlirabîmus in numeris; tum
quia illis mugis lumus allueti 8c: de illis
læpîus quam de lineis cogitavimus; mm
eriam quia illa quæ de numçris probnnrur
ficui liber, iplislineis applicari pollunt.

At; , 2.Mul-
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2. Multiplex autem efl major

quantum quam mctitur minot.

Quemadmodum pars luum totum di-
vidit leu mctitut ablque" refiduo vel cum
rcfiduo ; ita reciptoce etiam toturn a lu:
parte dividitur vel fine vel cum refiduo.
Prius illud totum idem cil quod multi-
plex , cujus in bac definitione fit mentio,
non intelleâo altero. quod cum reliduo
dividirur,quodque adco multiplexdici non

meretur. .
3. Ratio a]? dnarum quantimc

tain ejnjdem generis , marna qua-
damjecundum commune»; menfii-

mm habitude.

Cum propie loquendo nua eademque
res ad le iplam non pollit compatari le-
eundum quantitatem . quia le ipla non cil
major nec minor , pater plures requiri
intet quas legitima inltituatut compara-
tio; quæetiam tantum poilant elleduæ,

"la! autem necellario requititur ut lint
res homogeneæ; aut quantitates ejufdem
generis 5 quales fun: lima cum linea

com-
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comparant; fuperficiies cum fupèrficie";
corpus cum coipore : nulle ergo modo
linca comparari potcfl cum fuperficie vcl"
cum corporc , nec fupcrficies cum cor-
pore, quia non (un: ejufdcm generis.

Porto ulrcriorem hujus homogene-i
intis explicationcm tradit Euclidcs in»

» ’ dcfinitione 5.

Hæc autem intellîgcnda en: in quan-
titatibus fecundum magnixudinem , (en
partium æqualium numerum a adeo ut
uns res altcra fit vel major vel miner ;
hoc efl ut ana res plurcs Vel pquciores
fimiles feu æqualcs tontinez" partes quam
altcra.

Ex quibus patet rationcm nîhil alîud
cfle quam modum feu fermulam contî-
ncndi , qua nm quantifias aliam quanti?
tatem continet , Vel in illa continetur à
quai capucins cum par nullnm aliam ope-
ratiohem quam pet divifiohcm innotcfi-
cat, liquct rationem (au comparationcm
duarum quantitatum non clarius quam pet
fraâionis formnm pofre éxprimi.

Excmpli gratia ;  ponamur duo numcrî
l6 86 4. qui faltcm aliquum intcr Te ha-
bent rationem, quid numerus 16 major
CR numero 4. , adeoque numerum 4 in

A3 4   fe
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fe contînet. Ut jam ulterius ifla ratio
examinetur videndum efi ’ quoties 16
tontiner 4. a quod par divifionem inno-
tefciti; quia autem faâa divifibne acqui-
ntur 4ypro quotient: pronuntiamus ra-
tionem 16 ad 4 , ech quadrupiam. hoc
CR 16 cire quadrupium numeri 4: vcl 16
fe habere ad 4. ut 4 ad l : Id quod etiam
commode hoc modo exprimitur par fia-

. 6 . . .éhonem Ï- ,quæmnuit 16 pet 4ch dl-

videndum val jam fupPonit divifum.
Si jam fumantur duo alii numeri ex. gr.

8 8: 1. , se eorum rationem examinando
camperiatur numerum 8 minorem z e-
tiam quater in (e continere, quia par di-
vifionem idem quotien34obtinctur; quæ
par modum fcaâionis expofita fic flabit
8

q o
Inde patebit rationem quæ interccdit

inter "5&4, eflc eandcm, vel fimilem
vel æqualem rationi quæ efi inter 8 84 2.;
quia numirum x6 totics continua; , quo-
ties 8 continet z.

Porto hinc firmanifefium æquimuiti-
pliccm efle nihil aliud fignificare quam
habere eaudem rationem : ut fi dicatur
16 elfe æquemultipliccm numcri 4 , ac

Scfi
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8 cü n’umeri 2 , idem ePc’ac fi dicatur nu-

merurn 16 ad 4habere eandem rationem,
quam habet8 ad numerum z; cumlutri-
usque fc. 8a æquemultiplicitas 8: ejusdem
rationis idem quotiens 4. pet ejusdem di-
vifionis acquiritur operationem: quart:
ejusdem rationis notationem-hoc mode

. . 16 8cxpnmere llCCt --4 au î.

Qiæ fraâiones ,’ ut itcrum in aliam
rationum formam reducantur , dicimus
16 efle.ad 4. quemadmodum 8 efl: ad z;
vel fecundum nofiram qua utimur ferip-
tionis methodum 16.-; 4 2: 8l z.

Duorum autem cuiuslibct rationis ter-
minorum ille qui ad altcrum refertur An-
tecedcns dicitur ; ad quem veto fit relatio,
Confequens rationis dicitur. Ut in ratio-
ne 16 ad 4. terminus Antecedens efi nu-
merus 16; confequcns veto 4.: quem-
admodum ab altera parte . in ratione 4 ad
16, numerus 4. Antecedemis, x6 veto
confequcmis acquirit nomen.

Rationes autem non uno dividuntur
mode: nos duas afferemus præcipuas.

I. Ratio dividitur in rationalem 8l ir-

rationalem. i aRationalis en: qua: verîs numerîs po-

tcfi exprimi ut 6 ad 3 : qu: en: ea-

l A a 5 dam
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dem cum a ad il. qu: dicitur dupla.
Irrationalis veto efl qui: veris numerîs

exprimi nequit , ut in quadrato ratio la-
tcris ad Diagonaicm; qua, lice: aliquo
modo exprimatur pet numeros qui Surdi
dicunmr, feilicctut I ad il z, cum ta-
men 1’ z non fit verus numerus . fed tan.

turn imaginarii cujusdam numeri nota,
veris tamen numeris explicabilis non efl.

Il. Ratio dividitur in rationem aqua-
litatis vcl inæquaiîtntis. -

Ratio æqualitatis, efi quando duoad
fe comparata funt æqualia: ut4ad 4: 8:

z ad z. vInæqualîtatis eü , cum termini inter
[c comparati inæquales (inr, ut 4. ad 3.
a: z ad 6.

Hæc autem iterum en.
Majoris inæqualitatis , cum terminus

antecedens major efl confcquentc: ut
4ad 3. 8: 6 ad z.

Minoris inæqualitatis, cum anteccdens -
cfl minot fuo Confequcntc , ut z ad 6 86
4ad x2.

Troportio a]? rationum fimili-
A tudo.

micm-
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Quemadmodum in omni ratione re-

quiruntur duo termini (en duæ quantifie
tes, 1mm omnipropornone requiruntur
duæ rationes , cum una eademque ratio
ad (e ipfam proprie comparari nequeat.

’ Cum ergo duarum rationum una in
fit confiituta, ut illius terminus anrece-
dens fuum confcquentem tories conti-
near, vel in illo continentur five abfor

” lute 8L fine refiduo five Cum annexa
fraâione , ’quoties alterius antecedens
funin confequentem comme: vel in illo
eontinetur, Vel fine Vel cum fraâione
quæ præcedenti æqualis CR , duæ iflæ
rationes confiituent Proportionem.

Ex: Gr: quia numerorum 17. 81,
Antecedens 12 fuum confequenrcm 4
totiesÇfcilicct ter) confiner, quoties nu-
merorum 9 8c 3 , angeccdens 9 funin
confequentem 3 , videlicet etiam ter .
duæ iflæ rationcs 1 z ad 4 8e 9 ad g erunt
inter le fimiles feu .æquales (du porius
ezdem feilicet triplæ; 8: hæc finnilitudo
apud Mathematicos vocatur Proportio.

HG autem proportio triplex , Arith-
metical, Geometrica, &Mufica.

I. Proportio Arithmetion efl æqualitas
excefTuum vel diffcrentiarum inter tres ,

V qua-
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quatuor vel plures numerds; in qua no-
tandum efl quemiibetnumerum poile re-
cîpi pro diflèrentia.

Ut I. z. 3. 4. 5. 6. In quibus unira:
CR difïerenria.

Vel r. 3. 5. 7.9. u. Qui binario le
invicem excedunt. ’ ’ a

Vel L4. 7. .1 o. 1;. 16. (un ternarîo.
Et fic in infinitum.

Il. Proportio Geometrica efi rationum
fimilitudo inter tres, quantuor velplures
quantitates, feu.numeros. Poteft autem
8c hic quilibus numerus pro denomina-
tore rationis aflumi excepta unitate.i

Ut r. z. 4.8. 16. qu funt in ratio-
ne dupla adeoque 2 cit rationis dcno-l
minaror.

I. 3.. 9. 27. 3l. (bi cum fin:
in ramone tripla numerum 3 pro denomi-
nntorc habcnt.

Proportio Mufica ’eft qua tres quan-
titatcs ira ordinatæ funt, ut eadem fit
ratio primæ ad tertiam , quæ difiërentiæ
inter primam 8: feeundam ad diffèren-
tiam inter fecundam 8c tcrtiam. In qua
proportioneJunt tres numeri 6. 8. 12.
cum eadem fit ratio primi numeri 6 ad

ter-
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ttîum u, quæ en: numeri z ( exceifus
primi) ad numerum 4.. y( exceflhm fecun-
dum.)

y. Rationem 1245m inter [à
quantum dîruntur , qua pos-
fimt multiplicatæ fi mutuo fit a-

raire. . IHic ulteriusp explicatur quænarn fin:
quantitates ejusdem cneris , inter quas
intercedit’ ratio . ut upra definit ;.vidi-
mus ; nim. quarum illa quæ antea crac
minor , par multiplicationem fic potefi:
augeri, ut majorem fripera.

Unde parer inter illa, in quibus radis
multiplicatio nullum habet locum r etiam
nullam omnino dari rationem. Sic [inca
in infinitum multiplicata 8c (ibi ipfi addi-
ta , nunquam fier major aliqua (upcr’ficie:

cumlinea taii muitiplicatione non duga-
nerabit in fuperficiçm; adeoque inter li-
neam 8: fuperficiem nulla interccdit ra-
tio: quemadmodum ctiam nulla rcpcritur
.interlineam 8c corpus ,- nec inter Imper-
ficiem 8c corpus; cum quaiibetcunque
multiplicatione nec linea , nec fuperfi-
des reliâtz’ (in fpecie in corpus mu-

. ’ (a!
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tabitur, adeoque nec ipfo majus evadere
poflit.

Cum autem inter lattis quadrati ejus-
que diagonalem multiplicatio obtineat,
certo conciudimus illa rationem inter (e
babere : latus enim ita multiplicari 8c
fibi ipfi addi pardi ut diagonalem fupc«
ter; cum per 7.0.1. pateat duo latex:
trianguli majora die tertio latere quod
cit ipfa diagonaiis : Hæc autem ratio ,
ut fupra notavimus , cit irratiOnalis,
cum veris numeris illam exprimere non

detur. .Præterea reâiiinea 8: curvilînea inter

f: rationem habere poifunt; cum inter
iIia fit æqualitas 8: inæqualitas. Lunu«
læ "crefcentis quadraturam Hippocrate:
Chius, 8e Parabole: Archimedes invea
nerunt. Anguli reâilineicum curvilineo
æqualîtatem exhibait Proclus.

6. In eadem ratione quantita-
tcs a’icuntur eflk primat ad fêtan-

dam , 19’ tertia ad quarta»: , cum

prima fimm facundam tuties par
[à m1 cum tali flaflione tontiner
val in i114 nominative , gaudes

FM?
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pracife bel cum quali finâione
renia [mm quartant tantinet v:

in i114 continetur. -
Cum proportionalitatis indicium .ab

Euclide datum non ex ipfis propofitis nu-
meris fed qualicunque eOrum multiplica-
tione fit duduâum; nos illud nimis ion.
ge petitam aliquam proportionalium pro-
prietatem fuppeditare puramus ; quare
illo omiiÏo aliud exhibemus indicium ex
ipfis numeris propofitis derivatum , de
immediate ex rationia natura, antea ex-

plicata deduaum. v
Supra quippe vidimus rationem nî-

hil aliud efle quam certam quandam for-
muiam feu modum Continendi , quo
una quantitas aliam tantinet, veiab alia
continetur: quemadrnodum pofitis duo-
bus numerih I6 84 4. modus iile quo 16
numerum 4 continet potçfl: exprimi pet
nomen quadrupli quia 1 6 ipfum 4. quatuor

vicibus cantiner. .Si jam ex duobus aliis numeris 8 8c z ,
fins 8 alterum z etiam continent eodcm

U modo qui quadruplus dicitur , pater u-
trinque modum continendi cire aqua-
tem vel potins eundern 3 cum autem , j

Il!
i
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ut (upra notatum cit, ratio 8c modus
continendi fit unum 8c idem , facile con-
cludimus, rationem etiam utrinque elfe
eandem : adeoque quatuor. quantitates
I6 &4 ut& 8 84 z , binas ac binas four
ptas cire in eadem ratione. . ’

’Eodem modo cum numerus zo nume-
rum 8 non abfolute aliquot vicibus absque
fraâione contineat , fed mode conti-
nendi qui dicitur duplus cum dimidio;
li ex numeris -Io 8:4, primas Io fe-
cundum 4 eadem modo duplo cum di-
midio cantiner; utrimque modus conti-
nendi , feu quod jam pro eodem fumi-
mus , ratio erit eadem adeoquelquatuor
quantitates zo. 8. uriôc to. 4. binæ
ac binæ acccptæ , in eadem erunt ra.-

tione. -7. Banda» autem miam»: [me

bentes quantimm , w cantarprof
portionaler.

l Quæ proportionales in duplici confii-
tutæ (un: genere.

.Aut enim funt continue proportig-
les.

Aut non continue , quæ fimpiiciter
tantum proportionales dicùntur.

’ ’ I C0111
x
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Continue proportianales dicuntur illæ

quantitates quæ funt in Progreffione gea-
mctrica, inter quas a termina ad termi-
num eadem continuatur ratio , eundem
terminum bis repetcndo , ut femel pri-
ma: rationis fit canfequens , anteccdcns

Vera feeundæ. .Ex. gr. ex. progrefliane gemetrica ,
cujus dominator cil: z , fcilicct t. a, 4.
8. 16. eligantur quatuor termini 1. z. 4.
8. illi erunt continue propartionales ;
quia eadem ratio (cilice: dupla a termina
ad terminum continuo procedit: primas
enim I le habet ad feeundum z , ficut idem
fecundus 2. ad tertium 4. deinde fecundus
z le babet ad tertium 4. quemadmodum
idem tertius 4 le barbet ad quartum 8.

Non continue proportionalcs dicun-
tut quantitates. quando eadem ratio qua:
efi inter primum 8: feeundum non centia-
nuatur inter fecundum 8e tertium , fed
ibi interrupta demnm inter tertium 8c
quartum invenitur , ut in biÎCe numeris
I z. 6.8. 4. Ratio quæ eli inter 17. 8: 6
non continuatur 6 84 8 , fed ibi interrup-

tranfit ad duos reliques terminas 8
4, cum 8 numerum 4 tories canti-

neat quoties 12. cantiner 6. Hz autem

Bb quarra
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quantitatcs, ut (upra notavimus , gene-
tali namîne dicuntur Proportionales.

8. cum taro prima quantifia
[ramdam pluribus val pauciori-
bus vicibus contineat, quam ter-
tia tantinet quartant , tune pri-
ma ad ficundam dicitnr baba"
majorent val minorant ratiomm
quam tertia ad quartant.

Panantut quatuor numeri 8. z. 6. 3.
ex quibus primus 8 feeundum numerum
z pluribus vicibus (icilicet quatuor) con-
tinent quam tertius 6 quartum 3. (qui il-
lum bis cantiner). ratio quam 8 habet
ad z erit major tatione 6 ad 3. Ex ratio-
nis enim natuta (upra vidimus rationem 8

ad z exprimi poire pet fraâionem Ê-

(cujus valot efi 4). ut&tationem 6ad

. I 63, pet ftaâlonem -- (quæ tantum ava-

ler) Cum autem fizictia prima feeunda
major fit , patet etiam immediate ex ta-
tionis natura primam ratianem, fecunfi

cire majorcm. . ’D’einde ex quatuor numeris I a. 6. 8. z.
primus numerus 1 a feeuudum 6 pauciori«

bus
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bus vicibus continent (a. bis) quam tet-
tius 8 quartum a (utpate quater) :erit fra-
c’Ïio L; miner fraâione à quippe pri-

ma valet tantum z feeunda veto 4. Cum
autem fraâio 8c ratio unum idemque fo-
nent , etiam primam rationem fecunda
minarem efle patebit.

9 . Troportio avaro in tribus ad
minimum terminirconfiflit.

Œælibet ratio duos requitit terminas:
unum antecedentem 8: unum canfequen-
tem : Praportio veto diras ad minimum
exigit rationes : adeoque quatuor po-
fiulat terminas: qui exprelÏe etiam te;
quituntur fi prgportio non fit continua : fi
veto proporria confiituatur continua , ttes
termini fufficiunt, a: rum medium bis fu-
menda idem cit ac fi quatuor effent’pofiti.

Quemadmoduin in numeris z. 4. 8. vel
16.8.4. vel aliis tribus quibuslibet, ra-
tio primi ad recundum cit prima : ratio
veto ejufdem fecundi ad tertium cit al-
tera , quæ du: unam confiituunt pro-
pomouem. I

Bb a 10.0401
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l o. Cam tres quantitatespropora

tianalesfirerint , prima ad reniant
dicitur duplicata»: balzan ratio-
nem eam quam eadem prima ba-
bctadjècundam. i

4a veto cum quatuor quanti -
tates fieri»: continue proportio-
tianales ,- prima ad quartant dia
citar triplicatam babere eam ra-
tionem , quam eadem prima hac
ber ad fécundam,

Et fic porro ana amplius , i
quamdiuproportio exfliterit.

Q1idam putant rationem duplam 8e
rationem duplicatam , unam de eandem
rem fignificatc, quæ duo tamen accura-
ta a fe invicem funt dii’tinguenda. v

Ratio enim dupla intercedit inter duas
quantitates (en numeros . quorum unus
altetum præcife bis cantiner : quemad-
modum numeri 8 ad 4. vel6a 3.funt in
ratione dupla: cujus correlarum ratio (ub-
dupla cil: in rationibus 4 ad 8 vcl
3 a 6.

I * - Duplia

"A A aw-.p Ù fi,- .4»
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Duplicata veto ratio etiam invenitur in

numeris , ubi rationis duplæ ne minimum
appatet vefligium. Exempli gratin in bif-
ce tribus numeris continue proportionali-
bus 3. 9. 2.7. ratio quam primüs g ad ter-
tium 2.7 efi duplicata ratianis quam idem
numerus primus 3 babet ad fi-cundum 9;
licet nulla inter illos inveniatut dupla 31m-
de pater rationem duplam 8e duplicatam
fignificatc tes toto cœlo diverfas.

Dicitut autem ifia ratio duplicata ,
quia ratio quæ cil; inter primum nume-
mm 8e fècundum , inter feeundum 8c
tertium adhuc femcl quafi repetitur.
Notandum autem CR liane ratianis repe-
titionem non aliter cancipiendam elle
quam pet formam Multiplicationis; ira ut
pafitis tationis tcrminis 3 ad 9 , ad repe-
tendam adhuc femel candem rationem
illius termini pet fe ipfos dcbeant multi-
plicari, (cilicet 3 par 3 8: 9 par 9. ut ob-
tineatur ratio tcrminorum 9 ad81 , qua:
ratio etit duplicata rationis 3ad 9.

Adeoque primus terminus 3 (e habcbit
ad tertium 27 ut 9 ad 81. Illos quippe
numeros cire proportionalcs, cvidcmer ex
rationis 8: proportinnalium natnta amen
tradita fitmanii’cllum, cumnim. primus

Dl) 3 gin
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3 in fecunda a7 rat vicibus (failicet non
vies) cantinetur , qua: vicibus tertio: y
cantinetut in quarto 8 1. r ’

Sijam porto ponantut quatuor conti-
nue proportionales z. 4. 8. 16. ratio qu:
cit inter primam z 8c feeundum4, pri-
ma vice repetitur inter fecundum 4 81 tet-
tium 8 ; 8c deinde fecunda vice inter tet-
tium 8 84 quartum 16. Quæ repetitia
cum pet multiplicationcm fiat , ut ra-
tionis 2 ad 4 inveniatut triplicata , ter

’lminiz 8e 4 primo debent pet fe ipfos
multiplicati; cujus multiplicatianîs produ-
&is4 8c 16 adhuc femcl pereofdem ter-
minas z 8: 4 multiplicatis obtinebuntur
termini 8 8e 64, conflituentes quæfitam
rationem triplicatam. Terminos enim z.-
16.8.64. efle inter fe propartionales ex
natura rationis facile probati potefl’

Cætcrum ex hic omnibus notandum
venit , rationem duplicatam nihil aliud
die quam rationem quadratomm , qua:
a propofitæ rationis tetminis fiunt. Ra-
tionem autem triplicatam alicujus tatio- .
nis unam eandemque efle cum ratio-i
necuborum, qui a terminis fiunt.

1 1 . Homologa quantitates (in
n’qaatuor prrportionalibus) dima-

Il"
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tur eflë antecedentes quidam anto-
cedentilm: , conjequentes veto con;
jeqaeatibus.

Sint quatuor’praportionales z. 4. 3.
6. quantitas prima z 8c tettia 3 fun: utri-
ufque rationis antecedentes , adeoqne ho«
mologæ feu ejufdem naturæ rem fignifi-
cames : duæ veto reliquat fc. fecunda 4
8e quarta 6 , quia utriufque ratiches
fun: confequentes fimilitet funt homo-

lOgæ. 4
De marlis argumentandi.

* Cum Mathematici ex quatuqr propor-
tionalibus non unam tantum fed plates
eliciant conclufiones , quas marias feu
formulas argumentandi vacant; Eucli-
des illas ad fex tcvocar, qui toridem fe-
quentibus proponuntur definitianibus ,
8c in hoc libre g tatidem ferc propofi-
tianibus demonflrautut.

12. Alterna ratio eflfumptio
antecedentis ad anttcedentem ,
35 confèqatntis , ad confiquen-

tem. n’ Bb 4 i Sint
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Sint quatuor quantitates proportioâ

nales -12 --* 6 :: 8 [4.
In quibus 12 8e 8 fint antecedentes;

reliqui Vera 6 8l 4cbnfequentes; alter-

nando erit -12 r- 8 : 6 l 4.
Hoc efi Antccedens 1 2 cil ad antcce-

dentem 8 , fieu: confequens 6 ad confe-
quentem 4. Id quad demoniiratur

prop. 16. * i
13. 1mm. ratio efl fiimptio

confiquentis .inflar anticedentis
ad autocedtntem relut configuren-

tem.

Si ponantut quatuor proportionales

12 - 6: 8 I 4.
Ratione inverfa fit erit.

6 m 12 1: 4 l 8.
Seu otdine retragtado priorem ploc

partionem legenda
4 "a 8 r: 6 ,l 12.

14. Compofitio ratiom’s efl

fumptio antecedentis cum confe-

qutntt .

. - A...-

.Nx:
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queute valut mains ad con-
faquentem.

I Sint iterum quatuor propartîanales

12 ’- 6 : 8 l 4.
Per compafitionem rationis dicimus.

12 DE! 6 fi 8 DE! 4
fenils H 6"" feu 12 l4"

Hoc cit prima quantitas una cum fe-
cunda fefe habet ad ipfam fecundam ficut
tettia cum quarta ad ipfam quattam. Hu-
jus demonfitatianem vide prop. 1 8.

15’. Divifio rationis oflfim-
tic exceflits , quo aiattcedtnsfitpt-
rat confiqacntem , ad ipfitm con- I

figurant".

Sint quatuor proportianales.
18 -u 6 :: 12 I 4.

Per divifionem rationis proportio fic

fiabit. . i18 6 .- rzvj-c 4
fcu12mç à feu8 l4

.HOC cit primus terminus minus feu
dcmpto fecundo fe habet ad ipfum fe-

Bb’ç cun-
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cundum . quemadmadum tertius minus
feu dempto quarto ad ipfum quattum.
Hic atgumentandi modus demonfiratur
prop. 17. a

4 1 6. Converfio rationis eflflsm-

pria anteccdentis ad cocufiant ,
quo antecedensjuptrat ipfimt con-

jèquens.

Propofiri [int quatuor proportianales.

18-6212I4. fiPer convetfionem rationis banc habe-
mus proportionem. .

1--n ’ à t
18 "Il. Iâuuz6 : n” 112m8 4.
Hoc eii primus fe 11.1th ad ipfum pri-

mum minus feu dempto fecundo, quem.
admodum tertius fe habet ad ipfum tet-
tium minus feu dempto quarto. Hæc de-
monfiratut in Corail. prop. 1 7.

17. aqualitatt ratio efl ,
fi plates duabw fintquantitates,
35’ bis alfa multitudiae pares,
qua laina fumantur in eadem ra-

. tia-

. adjkt---A..n .

.Afl-

le- .4-
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fiant ; tu»: a; in primi: quanti--
tatibus prima ad ultimam , fic 49’

in [amadis prima ad ultimam [à
habeat.

Sint tres quantitates. 1 2. 6. 4.
Et adbuc n’es aliæ. 6. 3. 2.
Per rationem qua: ef’t ex æqualitate

concludimus k .12 - 1: 6 .Hoc efi prima fupetiarum fe barbet ad
fuam ultimam . quemadmodum prima
infetiorum ad fuam tertiam.

(hua autem hæc conclufio duobus
modis ex iftis fex quantitatibus elicitut,
duplex etiam fe aperit ex æqualitate ta-.
tia 5 fc. Ordinata 8c Perturbata.

18. Ordinata proportia efl,
cum firent ( pofitis [cilicet fia:
quantitatibus) ut prima figurio-
rum ad [aam ficundam , impri-
ma infiriorum ad [uam fecundam;

deinde ut ficanda fitperiorum ad
fuam ultimam, ita facundainfè-
riorum ad fuam ultimam .- 19’ con-

cla-
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tluditur quad prima; [Wriommfi
[méat adfimm ultimam , quem-
admadum prima infiriorum 4d
[Mm ultimam.

* Sinttrcs quantitates n. 6. 4.
Et trcs alias 6. 3. z.
In quibus Iz-* 6: 6 I 3.
Dcindc 6 -* 4 2: 3 I z.

  Proportio ex æquo ordinata fic fiabit.
12 --I 4. :1 6 l z.

Hujus modi demonfirationem vide
prop. z z.

Cæterum hæc proportio dicîtur Ordi-
nata, quia 8: in fuperioribus 81 in infe-
rioribus eundem fervat ordinem.

1 9. Perturbata autem propor-
tio efl’, cum pafitis tribqs quanti-
tatibusâfl’ aliis tribus ,- ut infim-

rioribus prima [e baba: ad fimm
ficundam , fic in infèrîorilzusfi-

czmda adfuam ultima": : U infi-
perioribusfecunda ad flan: ulti-
mam, in; in inferioribus prima
ad fimmfecundam : U concludi-

  tur

v!
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tur :, quadprima fizperiarum fe-
im baba; 4d [mm abîmant ,6
quemadmodum prima inferiorum
ad [144m abîmant.

Sint tres quantitatcs n. 6.
Et aliæ totidem 16. 8.
Inquibus 12 --4 6: 8l
Et 6 -- 3 :: 16 lProportio ex æquo perturbata fic cric

12 v- 3 :: 16 l 4.
Hujus demonfirationqm vide prop. 2 3.
Perturbata dicitur hæc proportio ,

quad in fupcriorîbus & inferioribus non
idem fervctur ordo, fcdillc quafi pertur-
betur.

3.

4.

4.
8.

LEMMA l.
Multiplicatio nihil efl aliud

quam multiplex additio : ficut en
tiam divifio nihil aliud quam mul-
tiplex (9* Icompendiofd fubtmflz’o.

DEMONSTRATIO.
Pars I. Sit numerus 6 multiplicandus.

par
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pet numerum 4 , nihil aliud imperatum
dl quam, ut numerus 6 totics fumatur,
(en repetatnr (En fibi ipfi addatur, quo-
ties unitas continetur in 4, (c. quater:
adeoqde idem facimus five numerum 6
multiplicemus pet 4, five cundcm qua-
ter pommas 8c illos quatuor numeros 4 in
Imam fummam colligamus , cum utrobi-
que obtineatur :4.

Pars z. Si numerus 2.4. proponntur
dividendus pet numerum 4. , idem en: ac
fi cxaminandum eflèt. quoties numerus
4a 24 poflit fubtrnhi id quad in divifione
unica fubduâione fit divifore prius par
quotientem multiplicaço cum fubtraâio-
nes to: fieri poffint, quot unîmes divi-
fionis contincat quotiens. Quart: nulla.
en: diiferentia five 24 divîdatur per4fivc
4 a 24’ fubtrahatur quotics fieri potefl:
cum utrobique idem obtineatur quo-

tiens 6. -Notandum autem in multiplication:
non femper opus cire ut multiplicatio re-
vera fiat, 8c numeri inter Te commifce-
antur , au: produâum unico numcro ex-
primatur; cum eadem mukiplicatioi’nliai
etiam férma defignari poflit , nimirum
multiplicatorcs juxta i: invicem feribeng

do

. du

V u 46,,Ç»--------u

«Ave-«P-
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de interpofitofigno °x- -

Ex. gr. fit 8 multiplicandus pet 4 Fa-
âa multiplicatibne obtinctut produâum
3 z , quod etiam hoc mode exprimi po-
tefi 8 au 4. quad in pronuntiationc va-
let 8 multiplicatn pet 4.

Quæ cxptimendi forma hoc habct
commodum , quad jam pateat ad oculum
pet quam operationem 8; ex quibus nu-
meris illud produâum fit ortum , .quod
in altero produâo 37. non mm clate dià
flingui potefl: , cum illud etiam ex multis
aliis additionibus 8: multiplicationibus
genetati potuiflet.

Ptætetca fi produâum 8 .x. 4 dividen-
dum fit pet 4., omiflb numcro 4 (cribcn-
dum erit 8. val fcribendum cit 4, [idi-
vidi debeat pet 8.

Similitct’ in divifione non opus cit-ut
(empa- ver: fiat divifio ; cum quoticns
fiuæfitus etiam alia forma poflitcxprimi,
Inim. numeto dividendo fubicribatut

divifor inter uttumquc duâa lincola.

Ex. gr. oporteat dividetc numerum 32.
pet 8 , fixât: teali divifione obtinctur
quoticns 4., qui etiam defignari poflet

9c: formam ftaâionis. la, qui quo-
tiens
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tiens in elocutione idem valet 3 z pattes l
oéiavæ, feu 32 divifa pet 8.

L E M M A I I.
Si duo caquait: numerz’per eun-

dem numerum multiliæliccnturæro-

dufla arum: inter [a aqualid. Si
l’arc par eundem numerum divi-

dantur , quotientes mm agamies.

DEMONSTRATIO.
I Pars. Pat LemmaI multiplicatio CR

multiplex 8: compendiofa additio: adeo-
que unus numerus multiplicandus tories
(ibi additur , quotics alter (qui priori po-
nitur æqualis ) fibi ipfi additut: quia mul-
tiplicator utrimque ponitut idem : unde
patet idem fieri ac fi æqualibus æqualia
addantur; quando nimirum fummæ (qua:
produâo æquivalent ) inter le fun: a æ-
quales.

2. Pars. Per idem Lemna I divilio
cil multiplex ac compendiofa fubttaâio:
ergo ab une numéro dividendo tories
fubtrahitut divifor quoties ab altero divi-
dende (quipet hypothefin priori æqualis

5 cil)

1
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CR) (ubttahitut idem divifor: quare in
ifta divifione utrinque idem fit, ac fi ab

p æqualibus æqualia demantur; quare refi-
dua ( quæ quotientibus æquivalent) inter
fe (untæqualia.

LEMMAIn.
Si duo imquale: numeri par

tandem numerum multiplicentur
’ produfld arum inter [a inaqualia.

Sivero par tandem divijôrtm di-
vidantur , quotientes orant me
quilles, ’

DEMONSTRATIO.
I. Pers, Cum pet Lemma Id multipli-

catio fit compendiofa Additio : fi duo
numeti. inæquales pet eundem numerum
multiplicentut , idem cit ac numerus ma-
jor tories fibi addatut quoties minot mi-
nori. A: veto fi inæqualibus æqualia ad-
jiciamut , a tors fun: inæqualia pet Ax. a 5M;
4. Ergo etiam , li numeto majorimaior
toties adjiciatut quoties. minet addirur
minori , prior fumma , quæ hic produfio
iæquivalet , erit major altera.

.. Cc a. Pars

«un;
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z. Pairs. Quia divifio nihilaliud cit

quam compendiaia fubttaâio , fi duo nu-
meti inæqualespet eundem numerum di-
vidantut , nihil aliud fit quam quad idem
numerus ab un: patte a majati fubtrahi-’
tut , ab airera veto a. minori.

Pater autem eundem numerum pluties 4
fubtralii a majori poire quam a minori;cum
major eun-dem numerum pluries continent
quam minot: 8c cum plutes ifiz [ubmâio-
ni: vices confiituant majorera quotien-i
rem , faquitur ex divifiane majorisnume-
ri par alium quemlibet acquiri majorat)
quotientem , quam ex mmaris numeti
pet eundem divifione.

L E. M M A I V.
Si idem navrants val duo nume-

ri agnelas par numerus inaqualas
multiplicanzur ,produfia arum: in-
aqualid , U quidam produâum
majoris multiplicatoris aria mafias
produflo minaris multiplicdtoris. ’

I Ut 19’ fi Æfiidantur par Ma-

rat impala: , quarante: mm
’inaqualart Major quidam fila fi

A A a-
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divifir afl miam 5 a: rare miner z

ubi dimfaa a]! major. -
IDEMONSTRATIO.

Hæc ex fuperioribus nullo negotio de.
duci pareil.

Quatuor hifee Lemmatibus ptæmifiis,
8c qualieunque Arithmericatum in fra-

. &ionibus opetarîanum natitia præfuppa-
l au a quædam fubjungimus Theorema-

a , qu: tanqunm genertle omnium fer:
totius libti quinti propofitionum deman-
[barathrum fundamentum ptæflruimus.

T H E 0 R E M A I.
Jiquatuor gratinâmes fintpra-

portionala: , produflum quad ori-
aur ex multplicatioea extrana-
rum cf! aqmlapaoduflomultipli-

rationis madiarum. -
DEMONSTRATIQ

Sint quatuor proportionales.

8 -- 4 :1 6 [v 3. . .Bâtie Sand 4 eadem cil aux!) fiaâtone

.Cc a, * 2..
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àôt ratio 6 ad 3 etprimitut pet &aâiœ l

nem f- : quia autem rationes (un: eadem
feu æquales; erunt quoque ftaâionesin-
ter fe æquales.

Adeaque Î- ;p
utrinque multipl. peut.

4 ’X’ 6. v8 a.) Pet Lemma I I.
Et ------utrimiquemultipl. pet 3.

8 -x- 3 a) 4 un. 6 pet Lemma Il.
Hoc cil: produâum extremorum 8 8: p

3 pet fe invicem multiplicatorum en:
æquale produâa’ mediotum etiam.mul«

tiplicatorum. Q E. D.
T H E O R E M A Il.
Si duo produfla fint intarjê .a-

qualia , unau multipâcator primi

produfli fa balzat 4d imam multi-
plicatoramfèaundi produêïifluame

admodum reciproca alter multipli-
autor ejusdam facundi produfliïfa

ballet ad altarum multiplicatoram

primi produôîi. ri
2’ I DEM0N4Q.

pl

1
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a DEMONsmîATron

Sint duo produâa inter le æqualia. -

a 8. a. 3 a) 4 vx. 6. pet Lemme! Il.
urtimque divid. pet 3.

8! a4 Û; 6’ PerlLemma Il.

utrimque divid. par 4.

à sa - Pet Lemma Il.
Q1: ftaâianes fi tevocentur ad rariœ

des, erit
8 c-I 4 : 5 I 3..

maori juxta tenarem Thearematis E. D.

COROLLARÏUM r.

Eadem macla poirat demanfitati clic.

’8’" 6: 4I3.
Vel*3 -* 4.: 6]78.
Vclg-"6: 4l8.
Que proportiones involvunt rum Al-

ternationem , tum inverfim etiam ra-

tionem. ’ ’

Cc; CO-
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l COROLLARIUM Il.
Hinc evidentur patet. fiquzlibeocuno
e quatuor quantitates ea ordine fin: po-

itæ , 8a produétum extrematum produ-
âo mediarum fuerit æquale , certiflime
inde concludi pofle , ifias quatuor quan-
titates eo ordine proportionniez die. -

SCHoLIUMf
Si quilibet dams numerus ex. gr. :4.

tefolvatut in duos pet quorum multiplica-
tionem potuerit genetari (quad hic qua-
ter pardi fieri vel pet r in 24.velper z
in 1 z.vel pet a in 8. vel pet4in 6.)faci-
le probatut elfe.

Iv- 1::er24.
Velz-g: 8112..
Vel;-*4: 6] 8.
Velpfigz 8l24. .VelI-fl4: 6124.
van-«4: 6112.

i Et fic de quolibet alio numera date.

.THEO-
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THÈOREMA in.

Si a: quatuor quantitatibur
prima ad fiamdam majorant lm- ’

bada rationem , 144m tartia ad
quarta»: : prod rom qqçdfitpar
multi plicatio nom axtramarum. ma-
is" aria produêîo modum"). a

DEMONSTRATIO.
i Si: in quatuor hifce quantitatibus

8 -o 3 4 4 l a...
Eric fecundum ante diâa.

.8. a 1
3v 2..

utrimque multipl: pet 3.,
3 fi 3 cit. 4 par Lemma 3.

z. ’. uttimque multipl. pet z.
8 ne a! 4 3 a. 4. pet’Lemma 31

Hoc eiÏ produâum extremorum 8 a: r
a. majus produâomediarum 3 84 4.

C e 4 THÉO-



                                                                     

49.8 iEUCLIDIS
T H E 0 R E M A 1V.

si duo produfia fintz’nagualia 5

prima garantiras multipliant ma -
joris produéîi ad primam quanti-

tata»: multiplirantam minorispra-
duâi majoram bababit rationem ,
quam reciproca fécundaquanrita:
ajusdam minoris produfli ad fi:-
cuudam quantitatam majoris pro-
dufli. I

DEMONSTRATO.
Sit ex propofitis hifce produâis

8-x-263’Xv4. ..utrimque divid. pet z.
i ’8 4 3 ox- 4 pet Lemma HL

z.

utrimque divid. pet 3.

8 4ra:Hoc cil tedigendo hafcc fraâiones ad
tationes

8-434412. -QE.D.
i COROL-

ibis
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COROLLARIUM I.

i4 Eadem. methodo facile poirer deman-

g fltari eile r3 " 4 a: a l 2.
Vel z fi 3 4 4 I 8.

l . Vel 2. H 4 a 3 l 8.
I COROLLARIUM. u. ,
* Hinc fequitur , fi quælibetcunque
[il quatuor quantitates ordine fint pofitæ, 8:

produôturn extremarum produâo me-
- diammifit mains , firmitet concluden-

dum cire , primam ad fecundam habere
majorem rationem . quam tettia habet
ad quattam.

SCHOLIUM.
Si duo quilibet numeri inæquales 24

8: I6 tefolvantur in filas multiplicatotes

fa: 24 a: r6.
in in1.24. 1.16.2. 12.. 2. 8.
3. 8. 4. 4.4. 6.

I. Cc 5 ’ et,



                                                                     

me. rivant naos". I,
ex hoc Theoremate pare: die

Vair-4 ta16jz4.
Veile-iz 4 8124..
.Velx-t44 4124.

Deinde

’- I a r6] 12.
Velz-aze 8]12..Velzr-r44 4112.

Police.

4a.N

Denique

Vcl4-0,1 e116l6.
Vel4-2a8j6.Vel4fd4a 416.

Prætet alias 36 majoritatis proportio- .
me , qua: ex bifce numeris elici poflunt.

THEO- l



                                                                     

tuken.’ (Lumens: fiai;

T H E 0 R E M A V;

Si au. quatuor quantitatibut
prima adjaaundam minorant ba-
baat raflant!» , quam tartira ad
quartant 5 pralinant quodfitpar
multiplication»: axaramarum mi-
nus aria prodùâo madiarum.

DEMONSTRATIO,
. Sir. inpquatuor bifce quantitatibus

4 t- 2 a 3 I a:
tamia-ë

: 3..’--------utrimque multipl. pet 3.

4 ou 3 p 8.PerLemmaIII.

a, .utrimque multipl. pet 2.

4 ne 3 k 8 0x. 2.petLemmaIII.
Hoc cil: produéium extremarum 4 I

86 cit minus produâo mediarum z. 8. l ’

THÉO-
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THEORÈMA v1.

 Siltluoprodufla fiant iqulid,
prima quantifias mult’qylz’mm mi-

ton) produfîi 4d primam quanti-
  un»: ’ mulfilicantem” majorât

produâi minorent babebit ratia- *

mm ,   quam recipmca finaude
quantiw ejufdem majorisprodu-
âi 4d ficunddm quantitatèm mi-

noris produfli.  
DEMONISTTATIO.

Sit ex duobus hifce produâis.
4 .xc 3  P 8 -x. 2V.

I utrimque divid. pet z.
4 .x- 3 :  8. Per Lemma HI.

z. . .utrimque divid. pet 3.

i   rî- per Lemma’III.
2

Hoc cit redîgendo ad rationes

4*2 8l3J ICO-
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COROLLARIUM I.
Eadem methodo facilepofiët damon-

flrati, quad fit

4-" 8571?];-
Vc13H8 z[4..Vél 3-. 2.1)814.’

COROLLARIUM Il.
Hinc pare: , fi quælîbetcunquc qua-

tuor quantitates .ordine fin: pofitæ , 8c
produâumfi cxtremarum fit minus pro-
duâo mediarum , certiffime concludi,
primam ad fecundam habcre minorem ra-
tionem, quam tertia ad quartant.

SCHOLIUM.
Si duo quilibet numeri inæquales 1 6 8:

24 refolvantur in (nos multiplicatorcs :

(c: 16. 2.4in

1. 16. 1. 24.
a. 8. 2.42..

- 4. 4.. 3. 8.4.. 6.



                                                                     

414 En": z. 1b r 9 
Ex hoc Thcoremzte panet cflë

1’- 1: ’24[16.
Velrfi z;  12116.
Vclx- 3; 8116Vel!" 4 ..6]16.

materez

.Velz-ë- 1 z4I8.-
Vclz-l 2 1218.*
Velz- 3  818..Velz- 4  GIS.

Dengue

Vèl4-a 1 2414.
Vcl4-c 1;  1214..
Vel4-I’ ;p 814.
Vel4’*lw. 6M.

Pater alias  36 mînoritatîs propor-
tîones , qu: ex bifce numeris deduci
palliant.

Jan fequuntur îpfæ Libxî quinti

Propofitioncs.

à PRO)

A.ri



                                                                     

Luna Quix’èvs. 41;
Pnorosxrxo I.

Si fin: quotcunque magnitudi-
ne: feu qüantitates propom’onaln

A. B. C. D. E. F. Q qucmdmodum

je babwit am maman: 4d
film confèwtm , ita omnes
amenâmes G fimulfe bûcha»

ad amas 4:04:12anth
fumpm H. .DEMONSTRATIQ

Sint in eadem inter (e miam
A 3 ’- 1 .B

C 6 H z D A

MG 18 v- 6. H.
Demoaûnmdum en: ’efTe fummnm ad

fummam m quælibct antcccdcns ad (mm
confequentcm.

Hoccfi18*6:3lx.Dcindc 18 fi 6 : 6] z.
Deniquc 18 fi 6 2 9 l 3.
Qui: in qualibet proportion’c produ-

âum extremorum faâa multiplicationc
cfiæquale produâo mediorurn, quatuor
illmun termini fun: î Proportionales. 332°:



                                                                     

416 EU.CLIDIS
PÉOPO’S 1 ne Il;

8: X X I V. r l
Si prima A ad finaude»; B

«miam habitait rationem , quam
tænia C ad quartant D; habane-
rit autem U quina: Ead fecun-
dam. B tandem rationem quam
fixm E 4d quarta»: D 5 Etiam
G, compofim prima cum quinte  
adjècundam B, eandcm habebit ç
rationem quam H tanin surhfèxv

t4 4d quartant D.

DEMONSTRATIQ

.---l

A B -C D J,.Sît4-l z: 6] 3.11.  Etc F15-GI4 H21
Si infiituatur multiplicatîo, produâa

amer. cran: æqualia , ergo aï ifiæ quantitates

” fun: proportionales,  
mm: ï

(



                                                                     

Luna QUINÀTUS. .417
Aliter

Jan E

z 3 A.
13:91.5

2p 3 A n
1.5. ba, 2-;- vcl in proportione.

z

14-! z: 21.13. Q.E.D.,

Pxoposxrno III.
Si quatuor quantitates A. B.

C. D. fiat proportionales; lipi-
ma A U tenta C par eundcm
quemlibet numerum G multiplican-

tur : produfiumprimum Ejè ba-
1bebit ad fecundam B , quemad-
modum produfîum ficundum E

’ x ad quartant D.

DEMONSTRATIO.
A B CD -4* 2:61de-Gz Gz.E8 ÏÎT .Dd Demoni

beo 30



                                                                     

a mon
30

tionalia gram,

418 EuCLIDIs
Demonfirandum CR

E B F D8 fi 2. :1 x z l 3.
Id quad a cxinde pater , quod produâa

extremorum 8: mediorum (un: æqualia ,

Aliter

tel-h8vola
unimque multipl. Par 2.

æ La Lemma Il. ploc
3

Hoc efi; in proportion:

8 -u z : 12 I 3.
Paoposn’xo 1V.

Si quatuor quantitates A. BD
C. D. fiat proportionales; prima
aven) A (’9’ tafia C. par quemli-

bat eundem numerum G multipli-
ccntur; ut 35’ fiunda B19 ter-
tia D par alium numerum K. qua-
tuor ifla produfia inter fa propor-

DEMONg a



                                                                     

ann QUINTUs. 419
; DEMONSTRATIO.’

Sint quatuor proportionales

’51 A B C DA 4-zzualm.G7. IKz GzK;.JE8 L6 FIT: 9.
Demonfirandum efl: quatuor produâa

È. L. F. M. efle proportionalia feu

, 8 fi 6 : n. j 9.(lied ex Theor. z.fequitur, quia fac
&a multiplicatione produâa extremorum
& mediorum inter fe funt æqualia.

Alim-
6.3)... 5:14;

muîtîpî. par . z.

r 8a, ïæI-z-Lcmmau.
divide par 3.

1.3- per idem Lemma Il.

6 9u. à . Hoc cit in proportione

* t 8 -I 6: 12. [9.

ë; f ou" *PRO4



                                                                     

.420 EUCLIDIS

Paop-osrnq V. XIX.
Si totum A ad totum B can-

dem babuerit rationem , quam
ablata par: C ad partent ablatam
D: etiam par: reliqua E ad par-
tem reliquam F , eandem habebit
rationem ,I quam tout») A ad to-.
tu»: B.

, -DEMONSTRATIO.

A.8 4 B s IdC 6 3 D
Erit E F A B.z fi I :: 8 j 4.;

QuÎa produâa funt æqualia. pu”
Theor. z.

PRŒ



                                                                     

Luna Qu-anruë. 4:1:

PROPOSITIO VI.
Si prima A ad jèczmdam B van--

dem habuerz’t rationem, quam ter-

tia c ad quartant D , habuerit’
auçem Ü quinta E ad ficundam
DE eandem ratibnem quamfixta F
ad quartam D. Siquinta 1312412-
trabatar a prima A , Ufèxta F

a tertia C, IVel refia’uum primam G erita -

quale ficunda B U refiduum [ce
cundum H aquala quarta D.

Vel rfiduumprimum G fla baba-
"bit ad fécundam B ficut refiduum

ficzmdum H ad quartant D.

DEMONSTRATIO.
’CAsusL

A B C D ’
12-12:-Œ I3. SE10 F13.

Uzu H3 .Dd3 C»



                                                                     

au AEuchnrs
CAsus II. ,-

*A B C D12.-! z :1 18 [v3.- S
E4 d F6 ’---.EritG B H D.8 ’- 2 ï: 12 3-

Pcr Thcor. z.
Alîter.

C A s u s I.

12 18

Z 312:01.2

2 2zË a) in pcr’Axioma 3.

Erît ira proportiorne, ex miam: æquali-

taus 4z fi z :1 I: 3.
C A s u s Il.

n 18r- æ h- I
"-5 ÊS

j .
8u vola»

95h40:, sil-h N
8[H

Hoc m pro
z

ortîone .
I a I 3.
. A P R 0-

0°l
11":?

dl

ï

r

r Ii

t



                                                                     

d d 1213211 QurNTus: ’42;

PRO-POSITIO V11; .

1. Æquales A 19’ A ad mm «

dm C eandem balzan; rationem. .
4 a a. Et eadem C ad aquales A
d ü A eandem baba rationem.
l
»

L

DEMONSTRATIQv
PARSL

A C A A.’12-14 Z. 12 I 4.
P A R s Il.

C [A C A.I 4 ’- 12. Z 4 l 12.
Quia utrobique produâa fun: arqua

g lia. pet Th: z. a

D6. 4 PRO-



                                                                     

424. Ehvcptnrs’

pPuovour to VIH."
1. Inaqualiam qqantioatum A. ,

B. major A ad sandow C majorent

rationem baba, quam miner B.
’ 2. Et eadem C ad minoremB

majorera baht-rationem quam ad
majore»: A.

. DEMONSTRATIO.

v PARS I.
A B16 .4 8 Ex hypoda.

utrimque divide pet g. C.

16 8-s- H u; pet Lemma III.
Hoc dt proportion: l ’

16 -v g a 8 l g.
P A R s Il.

s ’æ s î L

8 H I6 J D.

L .8

Hoc cit in proportione.

5* 8 4 5.1716.

S

fl 16 par Lemma 1V.

PRO- I

."A



                                                                     

q q b-H- -f.

Luna QUtNrUs. 425
PROPOSITIO 1X,

1. SiA 0 Bad eandem Cha-
beant tandem rationem , ilIa a-
quales inter fi orant.
A 2. EtfieademCad AU Bha-
beate tandem rationem , illa iti-
dera aquales orant.

DEMONSTRATIO.
PARSL

A C B CIs*-* 4:15 I 4-
Etgo 13-s- æ Il

4 4° multipl. pet 4.

15 a) 15. .PARS Il. -
C H C B4"ts:4lls-4 * 4Ergol-s- a) 1.-;

----mult. pet 15.15 -x- 4 et) 15 -x. 4. pet Lem.II.
div. pet 4.

15 a) 15. pet idem Lemma Il.

Dd g PRO.



                                                                     

.416 EUCLIpts
PROPOSIÏIO X.
x . Si A ad C majorera ratioe

nom baba: quam B ad modem C,

erit A major quam 6..
2. At fi eade’m C ad B majorent

rationem babuerit quam ad A, erit.

B minor quam A.

DEMONSTRATIO.

PÀRSL

A C B C16 --! 4 C 8 I 4.

- 6 8î Ergo I»- 4 z
--multîpl. pet 4.

16 4 8. pet Lemme III.
P A R s Il.

flmltlpl. pet 8.4 4 4 ux. 8 pet Lemme.
t 6

mu14

-*s..



                                                                     

Luna Qumrusl 4:7
multipl. pet t6.

4 -x- 16 4 4 «a 8; Lemme III.
- div. pet 4.

t6 48.
Alio mode.

A C B C
16-1 448 I 4.

Ergo.4 -x- 16 4 4 ox- 8. Theot.;.
. ’ div. petl4.

16 4 8. LemmaIII.
Part s Il.

C .B C A.4" 8 4 4 l 16-
Ergo 4 -x. t6 4 4.x. 8. Theor. 4.

. ’div. pet 4.

’ 16 4 8. Lemma III.

PR0«



                                                                     

qu Eucttnts
PactostTto’ XI. I

Rationot , qua adam rationi
janv eadem , me! fimiles vol aqua-
IeJ, inter [a fiant eadem vclfimi-
les vol aquales.

DEMONSTRATIO.
Sît8 -- 4: env
Et to ’- s :1 6 l 3.

Erns- 4: lofs.Quia nimîr. produéla [une æ ualia. pet
Theor. z. Vel fic. q

8 .-n æ
4 ,10
p.3)5

8
Ergo-v a) IB- Ax. I.

4 5Hoc efi in proportione.

8 -4 4 : to l 5.

wxawla

PROPÔSlT no XI].
Hoc efl eadem cum prima , qua

vidai potcfl.

I P R O-

-Ah t



                                                                     

LIBER QUINTns. 429

PROPOS ITIO XIII.
Si prima ratio fit a4 ualisfècun-

da rationi 5 fecunda vero fît ma-
jor tertid : fimilz’ter etiam prima

toma major erit. t
DEMÀONSTlTATI o.

saus- 8: un.Atvetont- 6 4 4,3.
Ergo’16 --! 8 4’ 41.3.

(bi: produâum extremorum dt majus
produâo mediotum. pet z Coroll.
Theor: 4.

1 Vel hoc modo.

1 É Il

8 6Arqui î; 4 î! 8

Etgo 4’;-18

,Et in proportione

16 -! 8 4 4 l 3. e

. PRO-



                                                                     

43° EUCLtn’ts

PROPOSITIO XIV.
Si quatuor proportioaalium AB.

c. D. primagljùerit major renia C,
erit 19’ [écunda B major quarta D..

’ Si A aqualis c,erit B aqaalis D.

Si A minor C ,erio B minor D.
DEMWONSTIRATO.

. CAsus I.
A B12-: 8 ::

Ergoxz .x- 4 en ,xv 6. .n 4 . 6]Dtv.
:8 8. petLenÎm-aIV.

Il.

k C D.12.-- 4 :1 .12. l 4.
.x. 4 ].Div.

4 4. pet Lemma Il.
CAsus III.

fiât; A



                                                                     

v. Liman (luron-rus. 4;:

PROPOSITIO XV.
Si due panamas A 35’ Ba-

qualibas vicibus fiamanturjèa par

eundem numerum multiplicateur ,
fammajèa prodaéîa babebuntin-

terfè tandem rationem quam ha-
bent pofita garantîmes A U B.

DEMONSTRATIO.
A B l .4 12.z, 2]M.

EriCSY ’24: 4]12.
Qui: ptoduâa (untæqualia. Theor. z.

s C H o L’ 1 U M.

Si eædemp quantitates A se Bpet cum-V
dem numerum dividatttut , quotientes
ipfis quantitatibtis proportionnlcs etunt.

.A B4 t n D.2 22-! 6 : 4] 12.petTheot:z.

BROn



                                                                     

432; EUCLInIsl l
Pnoposlno XVI.
Si quatuor quantitam A. B. C .

D.’ proportionalz: fuerint, illo e-

tiam 191.ch proportionalc: arum.

DEMONSTRATIQ

A B C D16 - v8 : 4 l 2..
Exit etiam viciflîm , (en pelimutando.

16 fi 4 : 8 l 3. -
(laie faâa multiplication: produâa

fun: æqualia, par Theor: z.

S C HO L I U M.

Commode hic demonfiratur ratio in-
verfa. Sint Proportionales.

A B C D.16-824 I z.
Erit par Theor. I.

16 .xwz. æ 8 .xo 4.
k Ergo pet Thcor: z.

2-- 4: 8]16. Q. E. D.»

PRO;

-..----M. ’Â  

a)- -- .4.



                                                                     

LIBER Qum’rus. 43j

tPnovosn’ Io XVII.
Si compofita quantitatifs: pra-

portionales finerz’nt, i114 quoqucdi-

wifi proportionales arum.

DEMONSTRATIO.
A B * C D.
16 fi 1 z z: 8 l 6.

Etit quoque dividendo.

16 é: n. 8 -’- 6
feu 4. .- 11; mimi-ï l 6’.
Id quad multiplication. probatur

cr Thcor. z.
Vel alio mode par prop: 6. hujusl

16 fi la z: 8 j 6. S

4- n. r: 21,6. QLDÆ,
SCHOLIUM.

Cam ratio convcrfa commode hic înc
fed poflît, (in: proportionales.

16 -r n. : 8 j 6.
Eric convertendo .

16-.16-2-1 12-. 8-336
. Îèu’ .4"8llcu z

(luxa nim: produâa (un: æqualia.
’ pet Theor: z.

Ee PRO4



                                                                     

(434 1,.Ech1nrs.
Paorosrr’no XVlll; 1
Si divifc quittâmes propor-

finale: fuerint , illo yatagan: com
V pofim proportionale: ermt.

DEMONSTRATIO.
A B C -’ D.
4. - u : z I 6." Erit componendoà.

4 li! n. d - z 6(en 16 fi n" feu 816.
Per Theor: z. cum produâa fiat æqualia.

Aliçer pet prop: z. hujus.

4-! n: 2,],6] A
l n. 6 ’16-4 17.: 816.

PROPOSITIO XIX.
; i Videpropofi V. fut; cum bac efl ,

eadem.

Paovowrno X X,
’ A HacdmoWatbiturgofl [113882214 .

PR0«



                                                                     

l

Luna QUINTUSs V435

139.0903qu XXI.
l En: lm pofl propof. 2 3,

Pnoposixno X X11.
i Sifiwrz’nt quartique quantité-

m A. B, C. 19’ alfa "amura qua-
Ie: D. E. F. fuerz’t autem ordinatc

ut A ad B. ficDadE: 85122:3.
4d C in E ad F .- il]: ex qualita-
te vidimai inondera ratione arum;
hoc efl A ad C. a: 7). 4d F.

DEMON SRT ATIOg
Pofitæ (in: gammas

A B C.-
16 8 4.
D -E F.
12. 6 3.4 hantât .8

A B D E.’16-!8:: 12. [6.
Et .

B C. E A E.
8 Il. 2 6 I 3.. ,

E: 2. Ed:



                                                                     

wq- r... .4

4’36 M’EUÇLIDIS

Eric ex æqualitate ordinata;

A , C D F.16 -c 4 : n. l 3.
Per multiplicationem extrcmorum à

mediomm juxta Theor: z.

- . Alio’modo
16-- 8:: 17.16 8- 4: 6h.
viciflîm I6. V. viciflîm 16. V.

16-t n: 816 8-- 6:.413.
vAtquietiàm V

4-! 3:: 8 j 6.
Ergo u. V.

16-- 12: 413-
Et vieillira 16. V.

A C D " F.16-! 4 z: u I 3.
Hifce fic demonfiratîs dicit propoli-

xio xx.
Si prima A fuerit ç tertîa C , etiam l

quartam D forte 4 (en: F.
SiA fitæC. forcDæF.l
Si A fitD C. fore BD F.
Q1: omnia cx proP: 14. patent fi ahi-f

ma Proportio permutetur ut fit
16 -v n. :2: 4 l 3.

PRQÀ

l

«MA..-



                                                                     

anlnn Qum’rus. 437

PROPOSITIO XXIlI.
Si flmint tres quantitates A.

B.C,* U albe ms D. E. F, fue-
rz’t autem perturbate ut A 4d B in:

t EadFs U ut B 401C itaŒad
E : illo ex aqualitatepmurbam
in eadem ration arum fi. A. erit
ad C ut ’D ad F.

IDEMONSTRATIO
Pofitæ (in: quantitates A B C.

16 8 z.
D E F.
24 6 3.

Ira ut fit

16 -I 8 : 6] 3.

, Et8 fil z : 24] 6.
Erit ex æquo

16 ’- 2. : 24] 3.

(hua multiplicando acquiruntur pro.
duâa ægualia. Ergo pet Thcor. 2. in:
quantitatcs proportionalcs.

E c 3 Alio



                                                                     

4378 Epcfirnn
Alio, mode

* 16-! s: «mus-- z: 24,6.i
Ergo Theor. I. Theor. I. p

3.x. 16 æ 8 «196.8 ox-6 a) z «.24

Ergo par Au. I.
3 ox- 16 æ 2 -xc 24. ’

Adcoque pet Theor. 2.

A C v D F.16 v- 2 : 24 l 3.
Quibus pofitîs dicit propofitio xxt. .

t Si fit prima A m tcrtia C , etiam
quartam D fore majorem (en: F.

Si A fit a) C, fore D a) F.
Si A fit.b C. fore D D F.

Quæ omnia turfus ex 14 V. patent,
fi ultima proportio permutetur , ut fit

16 H 24. :1 2 I 3.

Paovosxno XXIV.
Ha: efl eadem cum prop. Il.

qu. vidai potefl.

me.

K

1.».D-h



                                                                     

LIBER qurnrvs. ’49

. Pnorosn’ro XXV,
Si quatuor gamina: AB. C.

D. proportimlufærint: mai-
ma A fimàtl cum minima 7). reli-
quis daubas B. C. final fiamptis

majores mut. v -
’DÈMONSTRATIQ.

un 4: 9l 3.
12. o: 9 s Ex Hypoth.
4 3 Pattes fimiles.
8 o 6]A4Œ3æ4&w

121113449119.
,Q.’E.D.

Reliquæ faquentes novem propofitiœ
nes non fun: Euclidis ; poiTunt tàmcn,
eadem , qua præccdcntcs Euclidis, faci-

litatc demonflrari. ’

Ee 4. PRO« V



                                                                     

44° EUCLIDIS

Puoposlno XXVI.
Siprima A ad [canulant B b4-

buerit majorent rationem quam
2min C4441 quartant 7) , babcbit

invertendo quarta D ad tmiamc
lmajarem rationem quamfecunda
73 4d primi» v1.

DEMONSTRATIO.

A B C D.,Sit8’t-465I3.i
Erit pet Theor. 3.

3-x- 8 4 si .11, 4.
Ergo par Theor. 4.

3 ’" 5 4 4 I 8-
(LED.-

PROa



                                                                     

L1nnk.ÀQu1Nl-rus. 44:

Pnorosnno XXVII.
Si prima A adfècundam B ba-

buerit majorent rationem , quam
tenta C ad quartant D, habebit
quoquc vivifia; prima a aa’ ter-

tiamC , majorent rationem quam
ficunda 73 ad quartant T.

DEMONSTRATO. [A

A B C D.Si: 8 F! 4 4 5 I 3.
Erit 8 -x- 3. 4 5 -xw 4. Theor.3.
- Ergo pet Theor. 4. l

3 "’ 5 4 4l a»,
Q E. D.

Ee 5 PRO-



                                                                     

4.428 - ’Evc’LI n13

PROPOSITI o XXVIII.
Si prima A ad [86qu B ha-

buerit majorent rationem quam.
tenta C, ad quartant D. habebit
attaqué comppfita prima cum jè-

cunda ad ipfamfecundam B majo-
rem rationem quam compofita ter-
tia cum quarta ad ipfam quarta»)

D.
DEMONSTRATIO.
A B C D.SUD-445 I 3.Erit quoque

8 æ 4 fi 543M
leu 12 4Vlcu 813”Quia produâum extrcmotum efl man

jus produëto mediorum. pet Theor: 4.
Aliter.4

l.3- ph.
L I«J

12 8l-- 63--’Ax. .

4 3- 4

a
æ

431554100

Hocclt la" a ç 813.

’ l



                                                                     

’V

l

Ltnnn QUINTUS. . 443
PROPOS 1 1’ 10 XXIX.
L a Si prima A adficundam B ba-

buerit majoram rationem quam
tartit; C ad quartant D , habebit;
dividendo prifaa minus fia dama
[canada , ad ipfam ficundam B

. majorem rationem , quam tenta
minusfeu dempta quarta ad ipfam

quartant D.
DEMONSTRATIO.
A B C . D.Sit 12-- 4 4 813.;

’ Etit quoque
t Il -I-* 4 8 à 3W" 441m 513-
Pct Theor. 4. (En produâum ex-

ttcmotum cit majus produâo media-
tum. Vel etiam hoc modo.

l.
Il

A

alu-51.64.]
8A fiv- wwwwL...-



                                                                     

444 EuCLIDIS
Paorosn 10.XXX.

4 Si prima A ad fécundam B
majorem babuerz’t rationem, quam

tertia C ad quartant D ,- habebit
par rationis converfionem , prima
ad ipfam primam minus fia dem-
pta fecunda minorera rationem
quam renia ad ipfam tertiam mi-
nus quarta.

DEMONSTRATIÇ.

A B C . D.12 -! 4 a: 8 I 3.
Demonfimndum cfl quad fit

12-* 12-54 4-6 8] 8-:- 3.
leu 8 lcu 5..

Id quod patct ex multiplicationc:
quia uim. produâum cxtrcmorum efi mi-
nus produfto mcdiorum. pet Theore-h
nia 6.

PRO-

A



                                                                     

v3:

1.13153 QUI NTUs. 44;

PROPOSITIO XXXIL
Si firerint tres quantitatos A.

B. 6.0412): tu: D. E. F. fitquc
major ratio prima prioram A ad
fecundam B , quam. primapoflo-
riorum D ad firam féconda»; E: ut ’

U major ratio fecundapriOram B
ad juan: tertiam C , quam fecun-
dapofloriorara E ad fila") ténia»:

F: Erit quoque ex aqualitate or-
dinata" major-ratioprima priorum
A ad fuma tertiam C, quam 1m!
mapofleriorum D, ad juan: ter-

tiam F. tDEMONSTRATIO.

A B C16 8 4D 8E F.
9 S 3*Sit 16 --c 8 4 9 I g

Et 3 "t 4 a: s l 3Etit ex æquo

la.



                                                                     

446 "ïELUCLIDIS
’ Id quad pare: ex multiplicatione , cum

produâum extremorum fit majus produ..
âo mediorum , pet Theot: 4.

Alîtet.

16.484915.viciflim. :7. V.

16 H. 9 4 8 I 5.
. Et I

234-2 44 Il a;
viciilîm.27.V.

3 t- 5 4 4 I 3.
p .Ergo.

16 -* 9 4 4 I 3.
, Viciflim.

16 " 4 6 9 I 35
(1.1.1,);

PRO!"

j...



                                                                     

.835" s 49H.

L132: QUART us. 447
P3020511") XXXIL

Sifint ires quantitates 8A. B. C.

U alia iras D. E. P. fitquamajor
ratio prima priera»: A ad fiiam
fécundam B quam fecundo polio-
rio’rum E ad [mon tertiam F: ut 19’

ratio ficundai priera»; B ad firam
itertiam C major quam prima po-
fleriorum D ad [tram fecundam E
Erin: amarre ex aqualitate portor» .
[rata major ratio prima pionna A
ad fiiam tertiamc , quam prima
ipojIerioram D ad fiiam tertiam F.

JDEMONSTRATIQ
A B C’
16 8 ’ç

D E F.9 6 4VSîtl6t-4866j4f
’Ut8c 8- 5 a916

’ Eritexæquô.

Pct



                                                                     

448 Eucntnu
Pet Theor: 4. qui. feilieet pruiné

&um cxttemorum efi: majus produéto

mediotum. r
Alio modo.

16-4 8 4614.
Ergo16-x-4B 81x. 6.

4 Et3’" s 491.6.
81m 6 çg-x-p.

Ergo.

1622144 4 g .x. 9.
Adcoque16-1549I4.

pet Theor:.4. 4

PRO;
l à
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1.112217. QUIN-tth. 449

PRIOPOSITIO XXXllI.
, si faerit major” ratio tafias A
ad ratura B , quamablati C ad
ablatum D , erit: 19’ ,reliqui E ad

reliquum F major ratio quam to-
tias A ad tout»; B. .

DE’MON-STRATIO.

Sint in majori tatione rota

A. B. ,12 6 t Squam partes I A 4. 3 D
Etit 8’- 3 a: 12]6.

.PetTheot: 4. quia produéîum me;
motum cit majus produéto mediorum.

Pf PROc
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kP 11020511 to XXXIV.

. Si flint quotçunque quantita-

tes, A. B. C. U afia agadas
numero D. E. F. fitque major
ratio prima’priorum A ad primam
pojleriorum ’D, , quamfecurrda B

ad fecundam E5 ut 19’ [extrada
’B adfecundam Emajor , quam

renia C ad tertiam F , (9* fic
deinæps. l

t. Habebant omnes prions ,
fiant! A. B. C. ad omnes poflerio;
ra: fimul î). E. F. majorem ra-
tionem , quam omnes priera: ’3.
C. reliâa prima (A , ad omnes
pofleriores E. F. reliâa quoque

prima T. -
2 . Minore»: autem quadrivi-

.ma priarum A adprimam 12011:4

riorum D. h
ç: hé " i 3. Ma-

...gàgàfi.* .-
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3. majorem darique quam

ultima prierai» C ad ultima»:

pojieriorum F. ’
DEMONSTRIA’TIO.

Pofitz fint quantitates I
Prime; Polkfiores. .
A 12 , D 6B 8» EsC .4 . F 3-

. 24. 4. . ’14. ’ .
PARS I. B æ C E Æ F.

24 fi 14 a: 12] 8.
PARSII. ’ A D.

24- 14 B 12 I 6.PARS III. . C F.24-214 4 4 3-
Î’artis 1 8c 3 dmonûratio pendet et

Theoremate 4. quia produâa extremo- -
. mm (ont majora ptoduâis mediorum. . .

Pans veto 2 demonfitatur pet Theor. 6,
quia produâum extremomm CR minus
produâo mediorum.

un": 21311111111111.

Ff 2 ’ au.



                                                                     

une LIDISÏ
. ELEMENTORUM

2131m sartas.
.DEFIDNiTIONES.

. 1. Similot figura refiilihea
finit , qua 19’ angulos flagalasfin-

gulis aqualo: baient , arque etiam
laura , qua cireur» angulas aqua-
losfant , proportionalia.

A.

. BL- cl E r
à d conflituendam figuratum teâili-

- nearum fimilitudinem tequituntut
duo: conditiones.

1. Ut finguli fingulis inter fe fint en
quales anguli A 8: D. B. 8c E. C 8c F.

2. Ut lateta circum iflos æqualcs an-
gulos (in: proportionalia g (cil.

. Cite;

I

.4!
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Citca A. D. BAfi ACZ’EDIDFr
CitcaB.E. CB-a BA :2 FEIED.
CitcaC.F. BC"4 CA: EF IFD.

Ergo fi una ex bifce conditionibus de-
ficiat, figutæ nullo mode cran: fimiles:
quemadmodum quadratum 8c altera parte
longior figura, licet habeant omnes an-
gulos æquales, utpote teâos, quia veto i
lutera hon habent proportionalia , fimi-’

lia dicenda non flint. i
2 . Reciprocafigurafimt, cum

in utraijuo figura antecedenres (7
coufiquoatcs rationum termini
fiurint.

Œcmadmodum in parallclogtammis
A C. BF. 8c duâis diagonalibus in trian-

’ F f 3 i gu-



                                                                     

434 Eu0L1nls
301i: A B C. BER fi fit AB in prima 5-;
guta ad B G fecundæ , fient reciptoce E B
fecundæ ad B C prima, .111: dicuntur te»
eiprocæ.

3. maïa A Bdicitarjèfla e302

[mandant extremam U irradiai»
rationem , cumfuerit ut iota A B
ad majusfi’gmentum AC. ira idem

majas fagmontum AC ad mina:
figmontam C B.

5......

A o B
In propofitione 11. Libri Il. Eucli-

des docuit fecare lineam in ut r: fub rota
lineâ A B 8: minori fegmento C B com-
ptehenium fit æqualc D majoris icgmenti
AC: quocl unum 8: idem cire cum hac
Definitione videti poteiï ex prop: 3o. VI.
Unde patet 1 t. Il. hic inter Definitio-

nes tepom. .Cæterum oh multiplicem illius ufum
Geomettis hac proportio divina dicitur.

4.. AI-

I

-4À
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LxsnnSnx’rvs. 74;;
.AItitudo cujusque figara afl

lima perpendimlaris A C , ab il-
lius unico ad ipfam bafin ml i1-

. du: produflam demifla. i

’ il Cam menfura cujusque rei dcbeat elfe
cetta ac duetminata, non veto vaga &in-
certa , etiam diflantia punâi alicujus ver-

. vticalisalinea oppofita pet certain, 8: fibi
fempet æqualem ac minimam menfutati
dcbet lineam. Sic diüantia pimâi verti-
calis A alinea feu bafi D B , non menin-
randa efl juxta lineas 0in ne duâas D ,
A B , quia i112 quai] même duci pos-
funt, nec inter ie æquales flint; (cd f0-
lummodo pet lineam perpendicularitcr
duêtam A C, quæ 5P: cetta , unica 8: mini-
ma : quæ hoc in cafu femper qtiætitur.
Et hæc perpendicularîs A C. dicîmr alti-

tudo trianguli A D B , fumpta DE pro
bafi: qucmadmodum fumpta AD pro

. . F f 4 bafi:



                                                                     

4456 EUCLIDIS
bafi , perpendicularîs ex B ad A D. duâa
altitudinem exhibebît: ut 8; fumtâ AB
pro bafip faciet perpendiculatis’ exî D ad

A B amura. v ’ l ’
" (En veto. pet punâum A duci poteit

linea parallela ipfi’DB, illa altitudo di-
citut cire in iifdem parallelis ; undc fi duo
triangula (in: in efdem altitudine idem efi
ac fi dicantut eiTe «in iifdem pauliens , ut
loquitur Euclidés Libl*-I.

5 . Ratio exrdtionilzas compo-
.ni dicitur , cum rationnai quanti-
tatar inter fi maltiplicata , ali-
qaam affirmai rationem. ’

Supra notavimus rationem nihil aliud
reveta cire quam modum tontinendi quo
una quantitas aliam quantitatcm contint-t
vel ab alia continetut 3 quique non clatius.
quam pet ftaâionem exprimatut.

Si ergo datæ fint duæ tationes z ad 3 ,
a 4 ad 5, illæ ad fraâioncs redaâæ fic

I . . o
flabaunt ï 8l in , quæfimtet le multipli-

. . 8 .centut, obtinebitut la feu ratio 8 ad 15.
pro quæfita ratione qua: ex duabus datis

. - A com-



                                                                     

LIBER Snxrus. 437
:eompofita eh. Sic ratio quæ ex duplaôe
tripla , feu ex duabus tationibus 2 ad 1
3 ad 1, hoc cit ex duabus fraâionibus
î- 863-3- compofita cfi, habebitur Ê- feu

ratio 6 ad 1. feu fextupla. Et fic potto de
aliis..

Notandum autem efi tationum ab Eu- I
clide fic diêtas quantitates Geometris
vulgo dici Denominatores , que: in fia-
&ionum confidetatione quotientum no-
mine venite folcnt.

Sed minime omittendum puœmus ta-

. a . .tionem 1.-; feu 8 ad 15 (qua ex ratiombus

à. 8:? feu 2 ad 3 a: 4* ad g componitut)

a etiam hoc modo polie inveniti.

Fiat 2 v- 3 : quilibet numerus 6 I 9.

Tum 4 "* 5 S 9 l 15’
Dico rationem 6 ad 4-5 feu utrinquc pet

eundem numerum 4 multiplicande 24 ad
45 effe eandum cum tatione 8 ad t5. Si
enim ftaâio pet 3 reducatut ad mini-

mam, obtinebut a: uttequiritutg undc

Ff 5 pater



                                                                     

458 .Eucnrbra Y
patet rationem 6 ad 5-7 68è compofttam ex

duabus rationibus 2 ad 3 3C 4 ad 5- I

zoom»
i

N
l

mm omnia lineis hac tatione applicari
poifunt. Data: fiat du: tationes A adB.
8c C ad D , rationem ex iflis duabus
compofitam hoc modo inveniemus.

Fiat A- B: HII.
Ut&C -- D 1: I j K.

RatioH ad K exhibcbit rationem com-
pofitam quæfitam. i

Pro H affutncre licet quamlibetcuuque
lineam.

PRO-
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Luxe. Suit-rus. 459
PROPOSITIO I.

Triangula ABC. t’DEF. (9’134; ne... i.

rallelogramma BK. EL , in eadem
’ altitudine five inter eafdemparal-

Ielas confliruta , fient inter [à a:
bajès BC. EF. bac eflfi [rafles fine

aquales figura orant aqaales: fi
. bafuinequales figura orant ina-

quale: 0 quidam juxta rationem
bajium.

A K1) L.
Î .88.

DEMONSTRATIO.
I. Sir bafis BC in EF. Tum trian-

gula ABC. DEF , inter eafdem parallelas
8e fuper bafibus æqualibus conflituta inter

fe fun: a æqualia. 2. Po-a is’ L
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b 34. l.

v460 EUC’Linrs
32. Ponatur EG dupla ipfiusEF, feu BC.

Tum erunt duo D E F. D F G ’ æqualia :
adeoque forum D E G duplam ipfius *
DEF hoc 0R A B C: quia nim. bafis E G

cfl dupla ipfius B C. t. 4
3. Ponatut EH dimidia bafeos E F feu

BC. adeoque in EG. Étant duo tr’iam

gula DEH. DHF a æqualia: ergo DEH
etitfemiflisipiius DER, hoc cit ARC : n
&quatta pars ipiius D BC.. i

4. Ponatut El 33:; EH. feu î- EF.

feu à EG. fimilitet erit triangulurn

aDEI :0 DIH. adeoque DEI etita) î-

DEH. feu l- DE? hoc en ABC. feu è-

D E G.
Et fic potto in infinitum.
Ergo abfolutettiungula fc habent ut il-

lorum bafes.
Similitet etiam pamllclogramma , cum

dupla b funt triangulomm.

’PRO-
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Luisa SExîus. 461
PRo’POSITIo Il.

l. Si in triangule uni [fieri "le". 2o
CB parallela ducatur ED , hm: I
propanionaliterfimlzit lutera A C
AB. (hac-cf! utfiç AIE-t EC

:AD[D&  ,2 . Et fi rafla EDfecuerz’t late-

m-AC; A. B proportionaliter, ml:
i114 relique Iateri c B parallela.

D

DEMONSTRATIO.
I Pars. Ducantur reâæ C D. B E.

eunuque triangule: X 8: Y in iîfdem paral-
lelis DE. CE 8: eadem bafi ED, ergo inter

. aluna. Tamis, 37. l. .



                                                                     

U 462. ’ ,Eucnrnxs
un. Tri.zv- Tri.xb: bafiAElbaf:EC.

leu Y
Acquî etiam

cn.v.,Tr:Z-4 Trsz: bafiAD]baf:DB.
ErgocAE- ne: ADIDB. .

» z Pars. Efi ex hypotlicfi.

AE- ne: ADIDB.
Arquî

.AE- EC: Z] .x. VEt AD- DE: Z] .Y. L. I-
Ergo hifce rationîbus fubfiîtutîs.

Erin-n x : z l .Y-
. 39.!. Adeoque d triadg. X a) Y 8: qui:

"1m (un: in eadem bafi ED, etuntintere paf
rallelas ED.’ C B. «

QE. D.

PROo
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Paovosxrno HI.
l , Si in triangulo ABC , rafla nm. 3.

A D angulum A ,bij’eriMfiecans,

etiam jetez Imfin BC -, babebunt
bafis figmenta B D.’ D 6 eandem

rationem , qui»! reliqua latent

TA. eÀ C.   ’ I
a. Et ImfiJ fegmcmra BD.

TU cailler! balzan; rationem
quam relique lama BA. AC , ra-
fla AD. lmfinficans, etiam angu-
lmn oppafitum Aficabitlnflriam.
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DEMONSTRIATIO.

I- Pars I. Ex B ducatur BE parallela
DA, 8: producatur C A , ufque ad oc-
curfum parallelæ in E: eruntque prao
ptcr’ parallelas EB. DA.]

Ang. O a) R. quia (un: alternî. I
Ang. P aoCLextemus interna ’ ’

un].

AtquianPex hypothefi. n
3mn Ergo Ra),Q Etlatus EAb :03 A.
and. Quæe°eritiA- AC :.BDIDC

n ,BÎ
PAR!
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LIIER SEXTUS; 46’

PAlSIL
.EÏÏBA’" AC: BDIDCœxb. . ..ÀtquîdEAv-IlAC: BIDIDCK 32.";

.Ergô ILV. -
’BA-ï AC::"BAI»AC.

Adcôque c BAæAEôcang.Rfæ Qex4.v.
Arquîang. R370 29 I ü”.
Ut 8: (La) P

Ergo 0 :0 P.
Q. E. D.

cg:



                                                                     

466 . EUCLIDIS
PROPOS ITIO 1V.

M* Triangula fibi mutuo æquiatr
:35; gala 5fi4ntfimilia ,- hoc efl a ctiam

hmm area agadas angulos b4-
bent proportionalid.

F

A

D

C n E
DEMONSTRATIO.

Bafcs CB, BE colloca in direâum:
quia jam angulus ACE a) DBE, ex

b38.l’. hypothefi, eruut b C A 8: BD paralla-
læ, ut 8c AB. DE. quia ang. ABC
etiam ponîtur a) E.

Producantur C A 8: E D in F , crique ’
’ V AF D B parallelogrammum , adeoque ’

34.!. FA c æDB &"FD a) AB,

n   Qui:
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Quiaîn triangule F CE lima A Befi

parallcla F E erit d dura
Ac-u ’AF : CB I BE.

DE
Et permutando. 16. V.

AC-- CB ::: DBIBE.
Dcinde

Qgîa in triangule EFC linca DE
CR parallela PC. ’ "

En: FD a -* DE r: CBIBE.
A B

Et vîciflîm. 16. V.

AB-t 3C: DEIEB.

Cg z PRO4
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n -7 I Pnôëosl’rxq V,

’ nm s. Si duo triangule ABC. DEF,
latent tirent omnes angulo: habens

proportionafia ,A arum æquîangu-
la" , eafdem mégalo: A 19’ D , B 19’

E, C U Phabcbunt poquais; , qui-
’lm s homologa fatcrafilbtemiuntur,

DÉMONSTRATIQ

un. Ad punâum E fiat a anguius FEG
9° B- Ut 5l ad punëtum F angulus EFG
a) C. eritque tertius G æqualis ter-
tio A.

Quqre in triàngulis fimilibus ÂB C..

G E F. . *

.r.. au



                                                                     

Lnszn surfis. :4359
AB -- BC : GB. [EB.

n - Atquictîam pet propofitîonem. .
’ABv-fi ne: DEIEF; v;

Ergo b GB.-n .EF : DE l Emma
A’deoquc c GB. à DE. e au. V.
Ëodem modo ab alitera parte etiàm

Ï probant: aïe. ’
* » GFæDF.

Adeoque triangula DEF. GE F heu
il ben: omnia latera æqualia , fingula fin-
, gulis. ergo par 8. I. *

Ang. DEF æ GEF æ B.
Ang. DFE ’33 GFE sa C.

Ang. D æ G a) A;
(me. D.

1  Çg3 . PRO-



                                                                     

517c Eucnrnrs
y V PROPOSITIO VIL

m6. Si duo triangula ABC. DEF,
babeant unum angulam B aqua-
lem uni E , U lama circa cum

’ proportionalia , ( bac efl AB ad

B C ut 7) E. ad E F) arum! trian-
gulafibi mutuo aquiangula.

A. ’ D

E

B c F
y G ’

DE



                                                                     

LIBER Snxrus. 471
. DEMONSTRATIO.-

Ad punâaE , 8; F fiant anguli FEG.
E F G æquales angulis B. (hoc efl; D E F)
8: C. etitquc tanins G æqualîs tertio k

A. E: triangula A B C. G EF fimilia, ’3’! h
"Ib , adeoque » b4. v1.

AB -- 3C3: GÈ ; EF.
Acqui ctiam pet propofitîonem.

AB -- BC :1 DE I EF.

ErgocGE... 15:13: DEIEF. cn.v.
.Adcoquc d CE æ DE. aux.

Ergo duo triangul’a D EF. G EF fe
habcntijuxta quartam I. adeoquc

Ang. DE? a) GEFæ B.
Ang. DFE a) GFE æ.C.
Ang. D a) G æA.

(me. D.

Cg 4. PRO- .
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11:01.7. PROPOSITIOVIL

Vix allia: efl afin,

mm. PROPosn lonll.
I n triangule reflangnlo A B C,

perpendicularis A D a!) angu-lo re-
610 in bafin diffa , ferai: triangu-

lumin duo triangula ADB. ADC
qua: arum U toti 35’ interfia fi-

milia.

DEMONSTRATIO.
Pars I. In Triangulis B A C. AD B,

Ang. B CR communis.
Ang. BAC æIADB, quia uterque reâus
b Ergo C a) BA D.

au:
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LIBÈR SEXTUS. 47;
Adeoquè a triang. B A C A D B. fimîlîa. I 4.".

Dcinde in triqngulîs B A C. A D C.
Ang. C efl communîs.

Ang. BAC a) ADC quia marque rcâ.

lb Ergo B a) .CAD. v b
Adeoque a triang. BAC. ADC fimilia.

Il. Fats. Triangulum A DE ’cfi fimilc

ipfi B A C. * hTriangulum ADC efi fimilc eidcm
B A C.

p. l.

Ergo Triangula A D B. A D C inter Te
fun: fimîlia pet z 1 . V1. quæ ab hac non
dependet.

COROLLARIUM 1.

Perpendicularis ab angulo ra?
fla in .lmfink duâa , ejt’ media

proportionalis inter duo bafisfeg4

manta. , ,
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474 BUGan 1s
DEMONSTRATIO.

A.

a n cDuo triangula’DBDA. ADC, fun: æ-

quiangula. D .Ergoa BD -t DA Z: DArfDC.
Adeoque D A cit media proportiona-

lis inter B D. D C. B

COROLLARIUM Il.

’ZJtmmIibet Iaterum angulum

refium comprehendentium a]! ma-

dium pmportionale inter totam
bafin «19’ illud [egmentum Imfis

quadfimpto [Mari adjacett

DE-



                                                                     

Lrinn SEXT us. ’47;

DEMONSTRATIOÇ

In triangulîs fimilîbus ABC; ADC.
ARC-a ÇA: ACICD.

Et in triangulis fimilibus ACB. ADB
aCBMI BA: ABIBD.

S"CHOLIUM.
In deducendis triangulorum propor-

tionibus bene notandum efi , ordine pro-
cedendùmcflè ab angulis æqualibus du;
æqualcs anguios ad æqualcs angulos.

PRO-
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P RO-POSI T10 1X.

nom. A data rafla AB imperatam
Parte," abfi’indere,

. Ë.

3B
131Bx

A a àCONSTRUCTIO.
Sir auferenda pars renia. ,
1. Reé’tæ A B fub quolibet angulo

adjunge reâam AF , inque illa fume cir-
cinotrcs partes æquales AD. DE. EF.

z. Duâæ F B ex D ducatur Parallcla

D Ç. -k Dico A G cire quæfitam tertiam par-
tem rcâæA B. 1

DEMONST’RÀTIO.
In triangule FAB lateri FB parallcla cil

D G.
un". ErganD fi DA 2 BG j GA.

Et componendo 1 8. V.
FA-v DA: BAIGA.

Arquî FA cfl tripla ipfius D A.
Ergo BA etiam efl tripla ipfius GA.
Adeoquc AG cit renia pars lineæ AB.

, I PRO-
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I Lu"! SEXTU’S. 477.

Paovoarno X.
Tata») rafla," A13 fimwærmu. z. ’

- fleure ac data 4154 3’8de A Cfefh;

firent inD (9 E.

CONSTRUCTIO.
I. Jungantur data: limez ad A.
z. Duêtâ CE ex punâis D 8: E chicana

tut dus: reâæ DE. EG parallclæ ipfi CE.
. Dico faâum cire quad quæritur.

DEMONSÎRATIO.

In triangulo AE G lincæ EG. DF
fun: parallclæ , a[quia cidcm lincæ CBagcm
duâæ (un: parallelæ.

Ergob AF-d PC: ADIDÉ. un.
Dcînde ex D duâa D Hparallcla A B ,

crit DIæFGcôt IHæGB. c;4.1.
° B ’ Brit-



                                                                     

478 E U c L I n 1 a
Eritque in triangulo DHC.

DLlIFG-fl Il-I.f.GB: DE IEC.
O Adeoque partes AF FG. GB, fun:

proportionales partibus AD. DE. EC.
(LE. F.

SCHOLIUM.
Hinc facile pater ratio dividendi li-

neam datam in quotcunque liber partes
æquales: fumendo fcilicet in linca data:
adjunâa , to: partes æquales in quot linea
data dîvidenda fit: 8c extremitates liueæ
utriusque reâa conjungendo; fi tum a
divifionibus intermediis ducantur rcâæ
parallelæ lineæ jam duâæ; i113: quæfitam

facientdivifionem. Ex. Gr. fi: lima AB
dividenda in (ex partes æquales.

CON4

fi

.y 
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CONSRUCTIOL

Q

A D E F G H B
I. Ipfi AB junge fub quolibet anguloq

reâam A C.
2.. In linea A C fume fex partes arqua-

les AI. 1K. KL. LM.MN.NC. a
3. Duc reâam C B, illique parallelas

NH. MG. LF. KE. ID. ’
Dico lineam A B feâam eflë in fex par-

tes æquales AD. DE. EF. FG. GH. HB.

DEMONSTRATIO.
Par propofitiônem 10. linea A B [tan

eh fimiliter ac A C.
Atquilinea A C feâa en: in [ex partes

I squales.
Ergo etiam A B in fez æqualcs partes.

(ca. crit.
SCHOLIUM.II.

à Haud incqncinne linea data CD poterit
dividi in minne- datarum linearum A. B.

CON-
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.CONSTRUCTIO.

AH4-]3L---.--Q-a.4

I. Ex C fub quolibetlangulo ducatur
méta CE æ data: A.

z. Et ex D re&a DF,-patallela îpfi

C E , 8: au data: B. i
. Jungatur EF.

Dico reâam C E in K feâam elfe in tao
tioue A ad B.

DEMONSTRATIO.
In tri. CKE. DK Ego erit per 4.. VI. v

Ang.C au D C .iIA-n CK: DFLBIDK.
E a) F 2.9.1. a: pet-marauda
K æ .K 4-. E ÇK 114D;

paca

»Af-. a,»



                                                                     

LIBER Snxrus. 481
PROPOSITIO XI.

Déni: dauba: mais A B. É C. murs;

fenil"?! proportionnlem inlaenire. -

c

-.A. B I A p
CÔNS’TRLUCTIO.

I. Datas mâtas conjunge in angulo
2:80 A B C. t

z. p Ad du&æ reâæ AC punâum C
excita perpendicularem C D. ’

3. Lineam B produc usque ad oc.
turfum ifiius perpendicularia in D.
A Dico BD cire quæfitam proportionalem.

DEMONSTRATIQ
Triangulum ACE cil reâangulum pet

confirmât. 8c C B perpendicularis ex angu-
lo reâo ad bafin duâa: quæ lent media 381301.
proportionalisinter AB 8: BD. Adeoque ’ ’

B D exit tertiaquæfita. I

. , " l Q E 13-. ïi i - H h SCHO4



                                                                     

48: Eucntnxs
SCHOLIUM.

Si AB fit major quamBC , baud incon-

èinna erit talis » v
CONSTRUCTIO.

C

.A. D BI. Super AB defcribe Semicirculun

ACE. .z. In illo aceommodetur feeunda data

B C. I .3. Ex C demitte perpendicularem CD.
Dico D B elfe tertiam proportlomlem

quæiitam.

DÉMONSTRATIQ
me. A C erît ACE triangulum tc-

* &angulum (31. III.) I . W
Ergoerit A3" 3C: BC I BD

per z Cor. 8. V1. V ’
Adeoque BD ait renia quæfita. ’

PRO!



                                                                     

, à.

A A ,M-.A.I

LunnSnxrbs. 1483i I
PnopoaniolXII.

Daté: tribus reéîi: A8. B6. ADwaIé a:

quartant Proportionalem D E in-
venin.

’ Q
D

c B .CONSTRUCTIO.
1 . Dararum duas quaslibetcunque AB.

B C colloca in direâum. I
2-. Tertiam AD conjungc ad punâum

1A, &ducreêtamDB.
3. Ex C duc CE parallelam BD , quæ

produâz A D occurrent in E. -
Dico D E elfe quæfitam quartaut pro.

portionalem. ..DEMONSTRATIQ
In trian ulo A C E lateri C E dufia cil

parallela D.
Ergo l AB ’- BC :3 AD I DE. nævi;

. Adeoque cri: DE quarta proportionalis.

(LE E. iH’h ë . Alla



                                                                     

. ’484 EUGLIDIÈ .
Mia Conflruâio.

A
B

eue FDatæ fiat tres lineæ A. B. CD , qua cit

. yel 4 vel B A. v1. Lineæ EF æAjungeFthBfub
’ "quolibet angulo , ducaturque EH.

a. In lineaFE fume FG au tertiæ CD.
8: ex punéto G ducatur G K parallela ipli

E H. .i Dico lineam FK cire quartam quzfitam
kil. F K fupra H , litertia C D lit major
prima A: A: vero F K infra H fi lit CD *
à .A.

. . DE.



                                                                     

LIBER’SEXTUÏ. 48;.

DEMÔNSTRATMI:
Facile ex conflruâione pater triangula

E F H. G F K efle fimilia : quare cri: per

4.. V I. .EF v- FH r: -GF IFK.
Hoc efik I

A v-u B z: CDfad quartant FK.
’ ’ D. E. ’ ’

Paovosuf’lOXIH.
Dam dualms 768i: AB. BC ana-mou.

dia»: proportionalem BD invertira:

’ . D

l. nasel CONSRUCTIQ
I. Dataslineas AB.BC collocain’die’

reâtim.

a. Super tota AC deicribe Semicircuo
lum.

3. Ex B excita perpendicularem BD
uaque ad Semicirculum.

Dico illam clic mediam quæfitam.

H h 3 D E.

l



                                                                     

486 Eva-1.11313
DEMONSTRATIQ

D .

’ ’ AJ 1:3 c
N

Duflis BD. DG. cric ADC triangu-v
minium reâangulum quia i angulus A D C
A cit tram? Eclinca DE cit perpendi-

cularis ex rariguloi mac ad bafin, dual,
5 , æquæ 5 efi media proportionalisinterAB.

roll. 8. B C. . In ÜËQRE
SCHOLIUM.

QIæVÎs méta a circumferentia ad diaa

metrum perpendiculariter duâa , cil me-
dia proportionalis inter fegmenta dia-
mena.

PRO-



                                                                     

J

l

LIBERSEXTUS. 4qu

h PROPOS! a Io XIV.
l. Tarallelogrmma ÆqiMlin Theor.9.

X. Z. que unum angulumIO uni
P æqualem habent 3 criant 1mm O

cira: quelles angulo: babent re-
riproce proportionalia. Ç bac efl)

AB 4d BG ut.EB BC. V

2, Et fi biemhabmt mipro-
ce , l pamllelogrammafimt. aqua-

lia, iD on
A B? ’
- Z

E E



                                                                     

488 EU-CLIJJIs V

D HO H:
xi QY. Aï

.DEMONSTRATIO. ’
a7.v. ïPnsÆarfiX-i Par.Y : ZI’Par.’Y.

Arquix- Y: ABIBG. a ..
E: 2-- Y: EBIBC. LV1-

Ego fubflitutis iflîs rationîbus.
ABî-n BG :ÆB l ne.

zPars. Ait-a ne: EBIBC.
AtquiAB-- Be: X]Y..
Et; EB-a BC: ZIY. LV1-

Erèo iflis rationibuà (ubfiitutis.

ex. --- Y : z I Y.
b u. v. Adeoque b Par: X æ Par: Z.

i . P R O-
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---hrî;: .A -

LIBIR Szxrus. 489
P koto s tr 1,0 BXV.

v 1 . Æqualia triangula X. Z,fgf°n
que unum angulum O uniangulo me
T agamie»: brabant; ctiam 149042533:-
cz’rca æquales angulos babebunt re- me

pignon proportionafza. (hoc cfl AB

4d BG, ut EB m1861. i
a. Etfi latent fic bahut mi-

proca , triangula fimt 441441121.

- DEMÇNSTRATIO,
-Du&is mais .AC. CG. GE.’hæc cit

omnino eadem cum præcedente; quo-
niam a triangula fun: femifiès parallelo-a 34.1.
grammorum , 86 triangula cum paralle-
logrammis eadem habcnt latcra quæ de-

A monfitationem ingrediuntur.

Hi) f fi PRO;



                                                                     

49° ÈUGLIDII
anoposino XVI.

"m a. Si quatuor rafle A. G. F.
n. i B proportionales filerint , raflan-

gulum [ab extremis A U B. cric
agitait: reflangulofirbMedz’is.

2. Et fi reflaugu’lum filb ex-

tremis fit miaule raflangulo fui;
mediz’s , ilLe Quatuor. reéhproporâ

tionales arum. ’ i

B E GF. n, a.
. HA B. ilAGFB ’

DEMONSTRÀATIO.
I Pars Fiat r: A C fub extremis 8;

PC fub mediis: illa habent angulum
B a) E ,. 81 latera reciprica , nimir:
AB ’- FE : reciproce EG I BC.

au v1. Ergo illa a 73h funt æqualîa.’

z Pars. 731:1 AC. FG habcnt angulum
bu. vLB æ E. 8L flint æqualia: b Ergo habent

latent ’reciprocc propbrtionalia.
PRO-

.........-.-

-4 A..- A



                                                                     

,V Ï Afin

LIBER Sait-rus. ’ 491

PROPOSITIO XVII.
i. Sitres lime A. F. B. pro-giton.

portionales fatum , ’reflangulum l
[ab extremis A 65’ B crû æquale

Quadrato media F. A
z . Et fi refiangulum jà!) ex;

tremis fit «guzla quadrato media,

traille rafle proportionales mont.

B ni a:E D cC.

’ DG FAGFB t .
DEMONSTRATIO.

I Pars. Fiatfub extremis 7-"- A C a a:
amcdia [Il GE. Quæ quia liabentan-nu. V1.
gulum B a) F 86 latera reçiproca fcilicet

AB-u GF : FE. boceit GF ] BC.
. emnt inter Te æqualia.

a. Pars. 7-113. A C. G Efunt æqualia 8:
babent angulum B a) F. Ergo a habent

latera reciproca. I ’. SGI-IO-



                                                                     

: E49 C
Ex bac

propofit: l
8c præce-

dente 8
facillime -
demon- B
firatur
Pr. 47. I.
hoc mo-

"do.

D, i 1. EPRÆPARATIO. 4
Super BC conflituatur û B E ,- 8l ex

Ai ducatur A L parallela B D vel C E.

DEMONSTRATIO.
Lineæ BC. AC. CK iuflt proportio-

nales. per 8. VI. ,
Ergo T- BC. CK a), B AC. .

ÉT- EK.
Deinde Lineæ BC. AB. BK. funt proport:

Ergo ":1 BCBKæ Ü AB . .
W r7.VI.]A.’Supra T’EK æ Ü AC

Ch EK ŒLBæÜABŒÜACz

Ç EH PRO-



                                                                     

.LuER sans. ’49;
Pnoposn-Io XIVIII.
Super data rafla AB defcribere mon 6o

polygonum ABHIK , quad data
polygone CDEFG fit fimile finali-
torquepqfioum.

O DCONS TRjUCTIO.
I. Datum Polygonum reâis PC. FD

divide in triangula. ., z. Super A B fiais angulis a B A I. "îv Io
ABI æqualibus angulis D C F. C D F. e-
xit b tertîus æqualis tertio. adeoque c mît-bu. r,

a angulum IAB fimile triangule FCD. t 4. "r
3. Eodem mode Taper lateribus I A:

IB, fiant trîan ula IKA. IHB. æquiangu-
la,adeoque 86 imilia triangulisFG C.FED.

*’Dico ABHIK eiTe polygonum quæfitum.

DEMONSTRATIO.
Pro angulis.

Facile patet pet. confituétionem angu-

e I lot-



                                                                     

494 -Eucr.1nur
los unius polygoni elfe æquales angulis ala

terius. nim. l
K au G.

Tres adI æ ad F tribus.

H a: E
Duosad B a) ad D duobus.
Duos,ad A a) ad C duobus.

Ergo omncs anguli fun: æquales, ladco-l
ue duo polygona funt æquiangula , 8:

Émilien pofita.

Pro lateribus..

In triangulis limilibus IKA.FGC: ut
8e IAB. FCD.

Erit KA .- AI : GC 1 CF.
E: BA-n AI: DC [CF.]4- VI-

Erit pet t r. de r6. V.
KIL-- A3: GCICD.

Deînde in triangulis limilibus 1A3.
FCD, ut&IHB. FED. , ’

Emma-- Br : CD [DE
E: HB- B1: au ma] 4-.V1.

Ergoper r 1.8: 16.
«AB- EH: CDIDE.

Et eodem modo demonllratur laça:
circa reliques angulos clic proportion-
lia: Ergo polygona (un: fimilia.

0.- E D.

* ERGa



                                                                     

LtnnxSnx’rus. 49;
Pao’rOsrrro XIX.

l ’Simz’lia triangala ABC. DEF En

inter je fient in duplicata remarie
laterum homolegorum BC. EF.

’A. ucntllx!VQQRII!n0n-Ànn.àG

B

DEMIÉ’NSK’I’QRÀTIO.

AB. 4153;; in: 1 E-F - un.
ne affin-:7: acier Malt.

f:l-lum b "sium (brada Œadrzb 4m,
*BG - EH :1 BC I ’EF.

Adeoque "310mm BG. EH fumtis
iemiffibus, etit.

Trian . e Triang: * Quadr: ’Quatlatil” V’

A8 -- DEF ,: BC l EF.

. ’ N3.



                                                                     

1’496. EIUCLIDIS
NB. Perinde cil five anguli B 8e E I

lint reâi live obliqui; I quia latera A B.
DE, fi non fint perpendicularia, fem-
per ut talia confiderari poilant.

l COROLLARIUM.

Si tres lime A. B. C. fieerint
proportionales , erit trianguler»: X

[upra primant ad trianguler» T
priori fimz’le fiepra ficundam , ut

prima lima A ad tertiam C.

.A.B
DEMONSTRATIQ

Tres lineæ A. B. C. flint proportionales.
’ Ergo A - C t in duplicata ratione A IB.

acièàiAtqui X-- Y b etiam in dupl: rat: A I B.

env. ErgolX... YC: lonc.



                                                                     

Luna Sait-raïs. 4,7
.PBOPOSITIO XX. -.

q . l. Polygone: fimilia ABHIK. 21m L
CDEFG dividuntur in iriangula,
que fient numero agneline , final.

lia 0 taris homologa. . * .
a; Tolygona inter fe fient in

ratione duplicata laterum homo-
logorum AB. CD.

I

A n c » laDEMONSTRATIO.
r Pars: Duâis métis 1A. IB. ut 8e PC.

j PD. polygona erunt divila in manguier.
Quod autem illa triangulu fiait numero

æqualia , PltCt ex Scbolio prop. 32. l. quia
nim. polygom raque multa lubent laiera.

(luod fint limilia fic probatur.
In triangulis IKA FOC.
Ang. K no G. 8c litera circa illos pro-

portionalia. I 7I i Ego

A-» un. ’ m.



                                                                     

a 6. VI.

498 "EUCLIDI’S.
Etgo triangulumll IKA. cil æquîangœ

Mo V5 lum l’ de fimile FGC.

Eodem mode in triangulis IFÏB IFED.
Ang. HaoE, Be latere circa illos par

portionalia. lErgo triangulum IHB en: æquiangu-
lum 8: fimile FED. ’

Deînde ang. KAB au GCD.

KAI a) GCF.
1A8 au FCD.

Simili modo IBÀ- à.) FDC. ’

Ergo terrine AlB a) CFD.
Ergo maugulum 1A5 tu œqutangu-

lum &Afimile FCD. e
Œod fine totis komologa , hoc cil

quod ita lit quodlibetl triangulum in uno
polygono ad fuum correfpondens in alte-
ro. Ut tomm polygonutn ad ratura poly-
gonum , .parebit ex parte feeunda.
, .2 Pars. Triangula IAB, FCD pro-

bata flint Emilia.

I

S



                                                                     

F--.a

l
F.

fig
7?. Î;

a

Luna sans. :459
Utôc IB-l 17D: ABlCD.
, a - v Tum. p frTriangula d IKA. FGC. faut in dupli’ea’tail 19-".

i A ’ - ratione laterum 1A. PC.

- hoc cit AB. Cl).Et triangule IHB. FED d in duplicata

- ratione larerum IB. FD.
, , DOL en AB. CD.Ut 8c triangula IAB. FCD in dupli-
ente ratione laterum A B. C D.

Ergo c omnia triangule uniuspolygonien,v1,
ad omnia triangula alterius ,polygoni (une
in duplicata rationc laterum homologo- ’
rurn A B. C D.

Atqui omnia triangula illorum poly-
gonorum confiituunt tota Polygona.

.Ergo ipfa polygone (un: in duplicata
ratione laterum homologorum. A B. C D.

Cum autem ctiam fingula triangula
unins polygoni ad fingula triangula alte-
rius’polygoni habent rationem dupliclatam

eprundem latcrum A B. CD; PltCl: ifia
triangule taris polygonis elle homologa.

Q E. D. q
COROLLARIUM.

Si fuerint tres reflet proportio-

l i a male: ,



                                                                     

soc E U c L -1 D 1 s
. j nales , pelygonumfieperprima de

feriptum fe babebit ad fimile poly-
gonum f uper fazenda 5 tel polj-
gonumfuper fiacnndafe babebit ad
palyganum laper tertia , ut prima
proportionalise ad tertiam.

DEMONSTRATIO.
Hæc cit fare eadem cum demonflzra-

tione corollarîi prop: præcedentis.

SCHO’LIUM.
Commode hic demonflratur baud in-

elegans Theorema.
Similium polygouorum X 8e Z, cir-

cuitus ABCDE: FGl-IIK, cum lateri-
bus homologis A a: F, fun: in eadem
ratione.

DEMQNSTRATIO.A...

boccflAlF
D... 1: C’HÎ Dcflr.VL

hoccitAjF
E- K:D "

.eg .;-. .-- A



                                                                     

LIBERISÈXTUS. 5’011

Ergo per 1 z. V , additis omnibus terra.
minis primis, ut 56 omnibus fecundis

ME T cr me. -- FTGTI-ITITK: A IF.

hac cit circuitus X ad circuitum Z.

v q E. D.
li 3 PRO-r



                                                                     

5o: Eucnrnrs
’PROPOSITIO .XXI.

fifi. Figure A B C. G H I , que ei-
demi figura DE F funt fimiles ,
illa 19’ inter fimilrs erunt.

[NM
B 6’11 1E» F i

.DEMONSTKATIQ
Anguille A en D à G.

.BæEæH.
CæFæI.

Ergo figura: ABC. GHI. (un: z-
quiangulæ; 85 habent larera circa æqua-
les proportionalia , quia illa habent pro-

.portionalia lateribus figure DEF. Ergo
nuer. &ipfæJunt fimiles-

tr. - v i me.



                                                                     

LIBERSEXTU& se;
Pnoeosr’rxo XXII.
a. Si quatuor "fla A B. C a??? I

E13. GH. proportionales fuerint ,
figurafiiniles A131. CDK U LF.
Nflproportionales errent. x
Il2. Etfi a-refîis lineis figura j

fimilee deflripta fiat ,- zfla refl *
proportionalee errent. - v . ’.

Il V L Ma: oFi.
A. se JE ne. il

w.Fw Q
DEMONSTRATIQ

PARSL
Data (un: AB --c CD 1: EFlCD."9.n

Tr.ABIa** Tr.CDK in duplic.rat. ABzCD.
hoc EF;GË. a " V Il

ArquÎŒLFb" ENHetiamin d.r.EFlGH.b 2.0.71.
Er o. lTr.ABIc.-o nuire: BLFjDNH-cxx.v.

Il 4. PARS-h



                                                                     

504 EUCLDIDIS
PAR s Il.

A ne I ne: F a. H:
A!" CDin fubdup.rat.Tr.’ABI l Tr.CDK.

. hoc eË ŒLEzŒNl-l.AtquiEF- GHetiarèt in fubd.r.[:LF]ENH
rgo.

AB- CD’: EFhl GH.

Alia DEMONSTRATIO.
,. .Duabus. reâis prîotibus AB. C D,

a tu". quæratur tertia proportionalis P. ’
Ut&duabrfs poflerioribus EF. GH,

tertia proportionalis Q. î

PAnsL
IAB-CDzEFIGH.
I feuCD m P : GHI (l.

Erit ex ’æqualitate ordinata

.5:,z.V.ABb.-r p V: Q I

I Hoc



                                                                     

A x47 r
.. . a

lis-d

LIBERSEXTÜS. sa;
.Hoc cil: A

Fîg. c .- Fig: Fig: t Il Fig: le rCer.
me: ÇDK: me r GO. est".

P A a Vs Il. l
Fig. 4-. Fig: , .Figéf... 1 l fig: -
ABI . CDK :: EM- «1 GO.

. ’Hoc cit

A]; l-c. .P .: EFÎÏII Q
Et invertendo Ptoportionern gfecun- q l

dam Partis. I. 1 »
P - CD :2 Q" l CH.

Eritrurfus ex æqualitate ordinatav

A8 A CD : .EF il CH.

:11 g ’ PRO.



                                                                     

soi EuCprLs
P nova s 1T 1,0 jXXllI.

21m ’Æq’uiangula paraflelogramma

" AC. BF. interfe halent rationna,
compofitam ex rationibus Iaternm.

AB adBGU CB ad BE. l

J) CH
[A SB aH..

I..- .K CEP
DEMONSTRATIO.

Fiat A13 c- BG 1: H quælibet I I.
Et CB- BE: I I K.»
Erit ratio H ad K compofita ex rationi- t

bus AB ad BG 86 CB ad BE. vide diâa I

ad 5Def. VI. .
,Demonilrandum ergo cil: elle parallc.

logr.AC-!BF::HIK. ’
l Q4199)



                                                                     

Lux-:9. SEXTUS. 507

Quod fic probe. . ,2AC - BH:2AB[BG. BH- un: C3733.
H ’- I :l’ABfBG. I fi Kb:CB[BE.
ErgîÂcînnecnn..Bu»- BF: 1 , K.

AErgo per 11. V. .1 v!
AC-*H:;BF[K. turfEt permutando 16. V.

.AC-r BF: HIK. (LED,
S C H O L I U M.

D c Majori cum vfacilicate 8e
cum appairera.
minori endetta

Gpropofitio de-
monllrabitur in
numeris, fi P2P
rallelogramma
AC. BF po-
nantur mélan-

E F gula. zSir gli’AC latus AB a) g.

5.

A523

BC a) 3.
cEritArea a) 1;. c luitDeinde En BF in... ne æ a. . "’

Latus BE mua.
Erit Are: :0 8-.

Ergor-"JAC-t t7231:: area Igjar. 16
v Atqui ratio compolita ex rationîbusâ

. a



                                                                     

508 EUCLIDIs
dvIrDef-ad a 8:; ad 4..etiamdatd à! feu ratiœ

nem I; ad 8.
Ergo ratio D AC H rËBF cit com-

pofita ex diâis rationîbus g ad a. 85 3 ad 4..

(LE. D.

PROPOSIT 10 XXIV.
1...... In omm’ parallalogrammo A1 ,
’8’ parallelogramma FIC. HE , qua

circa diametrum fient; U tari Al
a inter je furet fimilia.

5A F - 3’a L -.)f .
M

G

Htx Ka a.
ne E 1

a... -A....N-



                                                                     

mur.

mon max-rus: V sa)
DEMONST’RATIO.

In triangulis D A B 8e X.
Angulus O cil communis.

s a æ T. ngJ.Ergo Ybæ C. light;Adeoque triangula D A B 8c X fiant æ-

quiangula 81 fimilia. .
Eodem modo probatur triangula D I B

8c Z clic fimilia.

Ergo AD-l DE: HDIDG. IEt Dis-4 DI : DGIDE. 4-V’

t

Eritque ex æquo 22.. V.

.AD- Dt : HDIDE.
Similiter etlam probatur reliqua late-

ra elle pr0portionalia: Ergo Parallelo-
gramma A I. H E , flint fimilia.

Endem modo etiam demonflratur AI.
86 FK clic fimilia.

Ergo HE. 84 FK c fun: inter fe fimilia. c u .vl.

Q E. D.

PRO-



                                                                     

,5ro j En on mis;
P-norosvr r Io XXV.

mil. 7. C onflituere. reflilinenrn L, quad
’ ’ fit fimile fimiliterquepofitumda-

toreflilineo A ,- (9’ agirait alteri

data B

il:I ES] NCONSTRUCTIO.
r. Ad dati rcâîlinei A latus CD,

annal. fiat ’73 CE a) a ipli A.
b44. L z. Super DE fiat T- DK a) B. b
c .3321, 3. Inter C D 85 D G quæratur cmc-

dia proportionalis D H.
4. Super DH (en ipfi æquali IN, de-

d 18.1V. icribatur refiilineum L d limile ipfi A.
Dico L elle rcâiliueum quæfitum.

D E;

-...A



                                                                     

EIDER serras. «su
DEMONSTRATIO.

Per confiruéiionem (une PIOPOfthDaa.

les CD. IN.Ergo RC1) F- DG S A IL. e Cor:
Atqui f CD.-4 DG: l’i-îCEj

ErgOSAÏ-Ï L: :CEIgDK. gn.V.
Atqui Aao r":CE. .
Ergo L a) l:Ï-DszaB.

, Cum autem L per confirufiionem fit
fimile A, pater L elle reâineum quæfitum.

.PKOPOSITIO XXVI’. ,
Parallelogrammafirvilia A C. nm.

GF , habentz’a commune»; angu-l’"

lum B , circa eamlem diametram
BD confiflnnt.

E K
L 4 V. B

DE.



                                                                     

gr; :Euc.L1.-nms"
DE MQN S IRA Il 0.

E K
1.] 3’ P. fi

G

A nParanclogrammi GF duâa diamctcr [B
producatur, cum produâîs AB ut fitBK
æBG; &CB, utfit BL a) BF, com-
pleatur parallçlogrammum LK , quod
crit idem cum GF , a: cum i110 cirez can-

. dçm lineam cri: confiitutum.
Deinde parallclogrammî AC ducatur

Dîamcter BD.   « . 4
Œîa jam parallclogrammii A C, L K

pommmr fimilin, miam illorum dimidîa,
(cztriangula DA B. BLÉ. cum; fimilin:
Ergo illa (un: conflinm ut lutera DA.
AB, fin;paranflalatçrîbugBL.LE, 8c
latcracirca angulos A. L propoftîbnalin:
ergo par fcqucntcm’ 32. V1, (quæ ab hac.
non dcpcndcp)’ DBE cfi linca rafla z

Ego du bafcs DE. B E cenfliruunt
ungmulîncammfiam: dry-1 qnnm confi-
fiunt duo parallclogramxlla AC. LK.

’ Cum



                                                                     

x A» --

Luna SEers.’ 5’113
V Cam autem parallelogramma G F,

LK , miam cirez candcm reâam EÏ,
confiflant , patet miam duo annelo-

ramma A C. GF.’ circa enndcm rcâam,

fin Diametrum BD confiftere. I
. Pumas. xxvn. xxvm. xxnx.

H4 prolixe, ,tyr’onibu: dé ci-   .
les , 19’ nullim fiera alfas fiant. I m 4

-PnoPo;1rIo XXX.. m
Tropofitam rafla": A B extra:

m4 ac media raflant [acare in G."°b”’°’

C B
Il mal-I
J) E A FCONSTRUCTIO.

Dîvîdc a AB in G , ut :- fub rota ABanJL’

a; minori fçgmento BG fi: :0 D majorîs
fcgmenci A G.

Dico faâum cire quod quæritur.

DEMONSTRÀTIO. v ’v
7’?- AB. BG a) f3 AG. AC.

Ergo 17. V I.

K k Latex:



                                                                     

’514  ÈUCLIDrs 
Latera funt reciproce’proportîonalia. h. c.

AB- AG: AGjBG.
b g me. Adcoqueb linea A in media 86 extrcma
"4 miam: feâa cfl.

PROPOSITIO XXXI.
nm; - Si a lateribus trianguli raflan-
’°’ guli BAC , figuras fimiley quæcun-

que defcribantur, erit i114 qua an-

gulo rafla A opponitur æqualix
V (imbus reliqm’s fimul fitmptis.

A

E DDEMONSTRATIO.
Figuræfupcr AB. AC. BC. ponantur

a 20.". fimiles; ergo l habent inter (a rationem
duplicatam laterum homologorum AB.
AC. BC, hoc dû inter fe fun: ut En AB.

AC. BD. - , Atqui



                                                                     

LIBER SEXTUà. 51mg
Atqui En îta fun: inter fc ut fil: ,
. BEC b æAÜtis AB. AC.’ 5 547.1.
Ergo figura fupcr BC a) figuris fupcr

ABgAC. - .SCHOLIUM. I.
A Quod in prop. 47.1. demonfiratum l

Ccfi’de folîs qùadratîs hic thcrfim applï-

tatar nquibuslibet polygonis fimilibus..’ A

FSCHOLIUM.II.
Potefi hæc propofitîo gcncraliter, ut
ctiam involvat prop. 47. I. hoc modo
Ademonflrari. .

Sun: proponîonales par z Cor. 8.-VI.
BC. AC. CK. Ut 8: BC. 8A. BK.

Ergo per Coroll. 20. VI.
Fig.abBC-! Fig. ab ACE: BC ICK.
Fig. ab BC Un Fig. abBA : BC ] BK.

Et invertendo.
CK"d BC : Fig. ab AC] Fig. ab BC.
BKH BC: Fig. ab BA I Fig. ab BC.

Erit par z. V.
BKŒI KCM BC: Fig.ab ARE!

Hg. ab AC I Fig. ab BC.
Atqui BKræI KC æ BC. »

ErgoFig. ab AB ë: AC a) Fig. ab BC.
(hure fi iflæ figurez film quadrata , cri:

prop. 47. 1.
Si vero aliæ figuræ fimilcs cri: 3 LV1.

Kk z. PRO-



                                                                     

.516 EUCLIDIS
Pnovosu’to XXXIÏ.

:133 Si duo triangula ABC. DCE
ad angulum Ç conjunâa, duo la-

tent AB. AC babeant parallcla
lateribus rDC. T E «19’ Iatem

cira; angulos ad. D. proportio-
nalia 5 tu»; relique illorum late-

m BC. CE , une»: fadent li-
man "flan.

A .1)

Br c r.DEMONSTRAÎIO.

Ahgulus A a) a ACD , propter parafie-
çng. las AB. DC.

Angulus D æ a ACD , propter Paral-
lclas A C. DE.

I . Èrgo

As



                                                                     

:10 A

Luna. SEXTUS. 517
Ergo mg. A au D.

Cam autcm latcra circa angulosA&
D (in: proportionalia , b exit triang.b 5-".
A BC æquizmgulum triang. D C E. ’

AdcoqueAang. ABC a) DCE A.
rag. A a) ACD.

Ang. A &ABCaototiACE. A
ACB ACE ’

Tres an . A. ABC. ACB æ duobus
A B. A C E.

«Atqui tres A. ABC. ACB a) qui.
zReâis.

Ergo etiaml duo ACE. ACE go
2. Reâis.

Adeoquc B C. CE Gbi invîcem d ja.

. . d 14. Iocebunt m dxreâum.



                                                                     

Thcor.
:2.

B C

518 .2EchIDIs
PROPOSITIO XXXIII.
’ t il. In æqualibus circulis àngulz’

fiw peripheriamfi 19’ E, five
ad came: D 55 H, fimtz’n ëademi

ratiqu çum arcubus quibus infie

flmBGFaii ’ I
z. EtSefiores BDC..FGH,

tandem cum arcubus. baba» ratio-

nem. . à

A.

DEMONSTRATIO.
P A R s I.

Si anguli D 8: H ad centra (in: arqua-
lcs; cum: arcus BC , 64 PC ctiam
( 26.111. ) interfc æqualcs. Fiat

(

A.



                                                                     

x. AM1

HL

’LLBER SEXT’us. gr,

Fiat jam angulus GHK æ FHG adà
cbque FHK duplus FHG hoc efi BDC.

Tum arcus GK cri: æ FG (pet can-
dem 26.111.) &totus FGK duplusip-
fins F G hoc B C. -

Eodem modo fi fiat arcus K H L en
GHK f. FHG. æ BDC adeoque FHL
triplas B D C , etiam probabitur arcum
F G K L clic triplum arcus B C.

.Ergo hinc univerfim condudimus fi
anguli D 8: H. fint æqualcs, ciTe arcus
BC. FG æquales: Si anguli D a: H
fintinæquales, etiam nrcus cire inæqua-
les, 8: hoc juxta quam liber mliltiplica-
tionem, ut nim.fi H fit du lus Dctiam
arcus FK fit duplus BC: il angulus H
fit tripius D. ctiam arcus FGKL ipfius
BC fit triplus : 8; fic in infinitum : id
quod idem cit ac angulos cum arcubus
cire in cadcm rationc.

Et quia anguli A. E. fun: femmes an-
gulorum D. H" etiam illi cum arcubus
tandem lmbebunt rationem.

PARS Il.

- Hæc ex prima parte facile dcducimr.
Scâorum DBC. HFG: nnguli G & H
(un: æquales: ergo arcus BC. FG: 8:

lutera



                                                                     

520 Eucums LIBER SEXTUS.
lateraDB.DC. æqualia HF. HG: ergo
fi fuperponantur congruent: Ergo Se&o-
res DBC. HFG erunt æquaies.

Similiter fi angulus GHK fit a) FHG :
feâores congruent, adeoclue Seâor GHK
æ feâori FHG hoc BDC: Ergo feâor
FHK duplus erit feâoris PHG i. BDC.

Bodem modo fi fit angulus F H L tri-
plus D , erit arcus F GKL triplus B C:
adeoque Seâor FHLKG triplas feâoris

’ BDC: 8: fic in infinitum.

(LED.

FINIS.


