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D a DICA T 1 o.

.Eavcræ gratitudinîs ’ natura eft

acindoles , ut nulla unquam
ratione divelli Il: patiatur a

confianti propofito- obligationis
agnofcendi vinculum -, quo iis ob-
firiâam le fateri cogitur , quorum
continuo quotidie utitur benefi-
cio. (Mare cum Ego a primis annis
c0 fuerim animo , ut oppofitum
haie virtuel, vitium, aerum (cilice;
ingratæfmentis charaâercm, quam
maximo femper profecutus fim. o-
dio, fi unquam , nunquam certè
quam hoc rempare intenfiori fin-
dio 8: jalacritate publicum Vobis.
exhibera gratitudinis conatus film
tefiimonium , quo id effeâurum
me fpero, ut Vos , lllul’criflîmi 5c

AmpliflimiViri , de mec ergo Vos
8C a Vobis in me collata beneficia

* 5 I 12610



                                                                     

DE’DICATIOJ

i zelo plein (lime certi (itis ac perfqu
f1. Ad vos itaque hafce in Eucli-
dem lumbrationes 8c commenta-
fics deferre audeo , quas non un: .
mais , quam Vobis proprias 8: cer-
to debitas dicere pofïum , mm prio-
ris Dedicarionis jureac chulo , qui
villas mes: fubtraxit potefiatî; mm
præcipùe quod Vefiro beneficio
8e erga me favori lueem deberc
nunquam definent ac diem. Trieu-
niumefi 8e ultra, quod me publi-
co honomre voluifiis Titulo ., qui
mihi ca , qua: privation meditatus
eram , in publica Cathedra profi-
tendi & potefiaeem concederet a;
imponeret neceflîtatem : (hmm i i
provinciam cum indefeffo confian-
ter laborc ac audio 3C ornare 8:
augere Ifim,annifus, non male fa-

’ r &urum



                                                                     

DEDICA T 1 0-,

&urum me putavi; fi a Mathemati-
cornm facile Principe Euclide ,
Mathematicorum’ principiorum
Colleâore accoratiffimo ac Promo
Condo fertiliflîmo,publicarum Le.
&ionum-caperem initium 5 in qua-
mmdecurfu ac (crie , cum aliquan-
dO quædam occurrerem: Propoli-
tiones , quas alla ac diverfa a Verc-

i ribus methodo demonfiratas vel-
lCm , laborcm meum ac operam
ils (1mm maxime qimpendi , . qua:
pet indireâum", majorat , 8e aba
furdum probatas nabis tradid-it
Antiquitas : quibus ramen’ folis
non ita me adftrinxi ,ut nullas a-
lias femndis hifce complexas fun
miss cum moitis præter ifias, etiam
directe: 8: naturali demonflratis via,

novas accommodaverim dcmfttm-

I ra-



                                                                     

DEDICA-TIO.
Rrarioncs. Quid autcm mibi, îfias
ad ablurd nm ducenres Demonfira-

- doues , qua poilent] diligcnria , c-
vitantiac rejicienti magis elfe de-
buir curæ , quam utcaverèm , ne I
Ego 5pr in improbaræ jam iflius ’

. Abfurditatiss incurrerem virium?
(lucd ipfa abfurdirare fane forer
abfurdius ! (luid etcnim accidcre
poiler abfurdius, quam fi hifcesmeis
Lucubrarionibus alia quam Vcfira,
.præfcribcrem Nominal, cum nec
deboerim minora ,, nec maj ora po-
ruerim? .non prius ,icum unicus
Vcllri Favoris , tanqmm’ben’igni

Syderisinfluxus illarum maximam
mihi’infpirafic videarur pattern;
non pofierius, cum alias nullos
agnofcere darum fit, quibus 8: pu-
blicorum privatorum fiudiorum

(reddc-

Zoo

Au b4



                                                                     

D’ÉDICATIOÏ

reddereliceat rationcm au: libeatË
quibus 8: hoc acce’die, quad veren-

dam putaverim , ut , veflro arbitrât;
hoc meum qualccunque furripien-
do Opufculum , turpillîmum facril i

legium committere viderer ac ne-
fas,cuius merita pæna felicem ci us
progreflum ac faufium per Orbem
literatum morarerur iter aclfuffla-
minaret amnino. Propitiovitaque ’
vultu , quæfo; lllufirifiîmi 8: Am-
plillimi’Viri , accipite, 8c benigno

intucri digncmini aculo , cxiguum
hoc, quad non ex cæca tcmeritaris
impetu, fed ex intenfioris Reve-
rentiæ 8c grati animi zelo , Vobis
offero munufculum : Sic Vos Ve-
lïra gratia diligenriæ meæ , qua:
13m ultra procurrit , addetis cal-
car 5, fic Vas Beucvaleutiæ ac

Ï Pavot



                                                                     

IDEDICATIO.
Favoris vel’cri radiis meum illus.
flrabiris 8c exhilarabitis animum,
ad id, quad demandare mihi vo-
luifiis munus fumma cum’vigilan:
ria 8c afiîduitate porroobeundum.

Sub qua fpe Deum Ter Opti- .
mum Maximum fapplex veneror,
ut Vos Reipublicæ 8c Ecclefiz
banc dia fuperfiites elle, (croque
in Cælum recipere velit. v

PÈÆÂ



                                                                     

PRÆFATIO AD BENEVOLUZvI

LECTUREM;.
Andine: «au [a pines mm Elena-

roma samaritain. Libre: in un. dû.
Il, [mitait à club Demafiutinibu inadm-
uu, et canari; Tram un primai exer-
çât in publiai Congas fait que grumelai ;
«in du fuqunnio bu cfi’uit, a: diffusait m-
icmac [Minima Exempbzibu, ijgufim
in au me. à ultra , [napalm «tu» Li-
Müd: litait efflogirmir omîmes, au
f: anglaisa , qui çuilà: immun quanta.
nankin, inuit [entende (4:63am, Groeu- ,
"haha. dtfidaia’ rugi a: agit fond».
un m. Na cg. lm in [une 1)":an-
dufic posai acculai, qui: bot,
W lei "in baud grignai "fille" pare
in. I matu, ne, mais longe unguis
mât leficima Cvütgiounr profaniez cime prè-

lt lit-au me a ijflfô , quid [indigna-
ûtlm’u «pend clarine-li. 1.5an inqu-
ft Il [am lufa au: "pliai a «in» a
m, et étriquoit! id Tftnflflionl 8:13:14"
de Blair. tu. Public. CMMMŒJM, mua--

’ il. NU , bu annihila» , 0 fi qui! "NU
f dans [virilisa Dmanfiuzim’bu éraflas,
maintenait, illarumin loran: infime)». 8:4
bal. la" un!» a MM! in agiras [en

61’! "I



                                                                     

PR’ÆFA’TIO. l
que!» togiundi, raja: un)»: Jim findii Maths;
mariai minime fit inimicna, in MMbenmioorum
rumen Demonjlmionibue quosdam renflera [ne [ub-
iicit defeüue, qui , m lofe ai: , a fine quidem
propojito m non aunera": , [cd ionien par devin
à incommodas videur): dfperium einumduxh
mm: inter iflor eurent defeâue loco tertio reponitl
Demonflrarioneni per impoflibile de que fic pro-1

mineur; 4 » - .Bac ganta demonflrationum , quo quid denim-r-
firme, non pu proprio ni principia ,’ [cd pet olim
quad ( fi m aliter [efe baba"! , ) inde [ubfeqiumm-.
"un abfitrdmn", apud Euclidemfnqaentiflînmm efl.
Cam rdmen manifefium fit, nies demonjlmiones.
afinfitm quillent nojlmm extorque"; non durem.

,- intelleflum daigne: qui rumen [mutinant finis,
"tripous en? deber. Anima: enim nofler "an-q
quillas quierûsqne nonfit , nijifeiae à nm (je, 0’ 3
rationem ou! ità fit, quod non hiberne à Demm-.

flrationededucemeadimpojfibile. - -
Non amen omninà rejidend; [une tales de-; ’

moulinâmes: nom ddbibevi poflant ad probdndas:
conclufiones negativos, que propriê eorollorio Ian-z
mon [ont allant"! propofieionnm, ou ex [a cordon-r
un»), ne! alias demonflraiarum. Et tancerions .
burgau; demonjlrationir 4d impojfibile «digue , i
expliedtioiii: parias loto babendum e]! , qui»: "avec -

demonflmionis. V - a v h ;Tendem diei pote]! bafce demonflmioms tune: a

- tentüm

*Nfifinwk

.Ll-zag..-’



                                                                     

P R Æ F A T l O. q
fluât! Mande: , i tu» de]: «cogitai ne» pu!

[ne . au,» une un une, quiiüiutimud
«coufique: Mina patouilla. yen: un merlu
[ne in Euolide bu Mudmooflmo, que «une
[un maintint pfut demjlmi. . ’

que verbe, profusion ide, quibus «du [un
ou. blutéefeâuu [enzootie firman impunie, en,»

[au ruilai Menu: a «Mm «in!» venteu-
ü, un mon subi repu-ire dentue, que nie;-
ëis omnibus ad lmpoflïbüe cimentions marouflie-

tillibu: alias. M4245 nanti umbodo idem
pubiens "fait papou": Queue in "de
M mon et interlnpeo minime bien ’
relira , (un inuite de. vous ajoutant dif-
tllum et ab infirma une unie: dejlidflem,
fifi in curium; indefinemr application un
0 4km incurie . [pas afflux." infime , me
un 0min une: perdureront a "mon fi e4-
4". «i ùfiflahm. rie pugredem; idquod e.
alibi midebai gratias, que clarine pachinko», 4
meunibusdefiimium e[]e eommeutetoribus, quo-
un tullier hardis [nuire ordinaire, quel [dom ,
31141 pet ebfiudum proeedentes demonflutiones re-

iime , dans: in illooum MIMI fumions: in
«(un indurait [mon put" uniate» curium:
qui pour" [ubinde iliaque ab minoient Wimeltem
qudmmodotediofas proponit: Qui olim"): idem
hmm [endentions adeo puna: numerus, toutim
delta animant fregnic au: propofitum, ut multeë

* * sont",



                                                                     

.PRÆFATIŒ
tout" inciterait fortin , ad perfieienduiu id quad,
firme lisent ondé, ad finette et deflinetutn [est
puni dedutere limiter mibi propofiteretn; Qui»
stemm ubique dttigeritn eque naturiste, non menus

’ ferre fed Tuners, Benevole Ltd", exfiteâereju-

licitent daim: confident qui» miette, et Te u-
furtttn Je bandoline, ut, fi quid courut, quad
un que 40 relique futisfociet, in boum inter-
peterivelis partent. baud ignoras, mon humu-

s statu Je. à in megnis, lices contus in quibus-
detu une non refondent . nutriment rumen Je
mamie. Hutte inique. mm. quulemunque.
labeurs qui bonique-tonfule , «que in utere,
en fi diquos , et dues in. Studio Motbentotito,
fume pojjis "agrafes, minis bifte primis filmen-
rie magna sans diminue 4d ultime surfas, 0’
mon: eperom, cujus auxilio profitais, iritis tutu

. fume à benenlentie ramendera bond dedi-
guais. Et bifoe ribi diserts» 741e, nifi refluent

yeuse quudm i .
l Addenda sa PROROSITIO 18. se 19. III.

Quorum Demoujlmienes [queutes apponte I
vilain fait, que un difiieiles net intuition, ut
fieu, Leâor judiubit.

P1100)



                                                                     

PRÆFATIO.
1 Pinorosr’rro XVIII.

DEMONSTRATIO.-
ne Puy. 16. m. pour , fi liste; Tau- We à; .

incriminant blanchi! circuit , au ejus ,18, ,55:
tdufetist angulaire, [dans ilions Je "au,
que ragent perpendiculariter iufiflit Die-

un
«qui angelets D c B , comprebe’nditur

Tarente en à Radio c D [est Diantre

en. . Idigrammes D c B. [est H Ç B e]? redus.

Pnorosx’rro XYX.

DEMONSTKATIO.

Pa tardent 16. 111. Sole Didmeter ou»: me au-
Tarente fait ungulunt refirent: sans Tan- dem sa.
3ers durillons allant lineem preter unirent m
Dilatation fit dulie perpendiculuriter :

Atqeilined H C eum Tangente c B fu-
t" «galant refium H c B.

Ergo lion c H efl Diumeter; ddeoque
"salit pet centrant D.

il")? a. EX!



                                                                     

EX’PLICÀT’IO

N,O T A R U M.
NE Tyronum in demnfl’rando ardori

vel minimam injiciamusmomm, Pr:-
fationi notamm ac fi norum , qui: dem-
onflratianum bruiras: infamie: fccimns.
lignifications! fubiungimus.

I.
Nota a) lignifient æqualitatem s il: [A

î? 1133,.idem cil ac li dicam VA. et! requa-

is . ’ .j 2.Nota 4 indicat majoritaeem ; quai: fi
accumt A 4 B , intellige A eiï major
quam B. r ’

se

Signaux b mînoritaoem exprime : quai-5 q
A à B fignificabit A cil miner quam B.»

4.

Nota &l vel plus lignifiai Additionem 3
adeoque A DE! B , idem fit ac Acum B ,
v3! A 8: B limul; vel B ipfi A addeudum

le e. v ’s.
Nota b5- feu minus fubtraé’tionem dicie:

ut A -Z- B fignificet A minus B : vel A
demptaB: vel B ab A fubtrahendum au?

- 6. l



                                                                     

Explicatio Notarum.

’ e. ’ tSi cannai alimbi bote formula.

A30 13..
DæC.iA’

AæDæBæâ’Î-

intelligendum en ab uns. parte A 8: D
le midi , ut etiam ab altera parte C

Momede ipfi B : la: mm priorem fum-
mam A El D elle æqualem pafieriari B tel-J
C. pas Axioma (cilice: primum.

7.
Si m0 lofe d’un salis &fignatio

D au C. l ’
mît .2- c.
illafigfllicabir ab ana parte D Tuber-ahi de-
bereab A , ut.& ab alter; par: C a B,
. mm primum refiduum A v-Z- D polie-

noriB 4.- C clic æquale.

Eylau farmula etiam non taro accorte:
al’l’llcata fignis 4 8: a . hoc mode. .

g à 4 321A.à

ŒDQBŒC.
Inutile].
DaoC. A’ M A-

AŒDë



                                                                     

Explicatio Notarum.
8: mm intelligendum où poll fafiam addi-
tionem fummam A æ D cflè vel majorem A
in figno e: vel minorem in figno à quam
fumma B 51-1 C.

Nec aliter fi loco) Aoccurrat) S vel S
(denorabirur refiduum A è D elle mains
in figno 4, val minus in figue a quam re-
fiduum B a C. id quad ex numero7 fuum
dudt fundamentum.

90

Si in materia proportionum fe offem.

Ve] in numetis

4 -«l s : 3 l .6-
denotat quantitatem A fefe habere ad B2
fieu: C fe habet ad D: vel numerum 4 fe
habere ad numerum 8 , fieu: g ad 6 : ad-
eoque ifia quatuor efi’e proportionalia.

10.

Lima X cum duobus punâis utrînque
a norata hoc modo*x’ fignificat multiplica-

tionem : ut firoccun’at A ’x ’ B , defignat

A par B multiplicandum efiè , ut ira En:
reflangulurh AB. Eodcm modo 4 ’x’ 8’

fignificat 4 debere multiplicari par 8 : quæ
tamen multiplicatio non femper abfolvîtur,
ut clarius parez: ex quanam multiplicatio-
ne aliquod produétum fit gencratum.

V . l   .11. Non VL.

L.-

-H .I’ "’

Il Il



                                                                     

Explièatio Notaruml

Il. V
Non Ü , cuius omnia lattera fun: squa-

lia, lignifia: Quadrarum: u: E] AB idem
à ac Quadratnm A B.

Il.
Nota E , cujus latera fun: inæqualîa,

(knout Parallelogrammum Reâangulum ,
«l (implicite: Reâangulum s ut fi occur-
ËIDSP CD , idem cri: ac Reflangulum

13.

.Nou J fi nîficat radicem alicuius quan-
tifiât; ut A B, denotat ex A B extra-

ndum elfe radicem : n fimiliter J n. vulr,
m ex n. embattu radix , qu: non aliter
lin ver v! la. defignatur;

14. . . ..111 demonllmîonibus non panels quzdam

mpccurmnt, infra le invicem fcript: , l
un lima intermedia; quod ubique in gel
"ut-figuificat inferiora fuperioribus elfe æ-
ŒEËII; ac proinde inferiora in locum fu-
lmomm elfe fubfiituenda ac ufurpanda :
Wmodum hoc in fpecie etiam noravi-
mm 3d demonfiratîonem Cafus g. Propo-
Eta si. IlI. Id uod etiam in Propof. 36.
l". probe notanâum

Simi-



                                                                     

Explicatio 3190:3er
Similiter in Proportionibus hoc obier:

vandum cil bene , quando una quantitas
collocatur (upra aliam: tune inferioremle-»

’ gendam elfe pro fuperibrî, cum fupponan-
tu: inter fa æquales eHE: Exemplo fit de-
monflratîo. Pro ofitionis a. V1. quæ et!
pag. 462. qua: c habet,

Tri. Z -. Tri. :1 AE [ EC,

y feu Y. ’
dicendum efl: Triangulum Z fe, habet ad
Triangulum X hoc cit Triangulum Y:
fieu: bafis AE fe habet ad bafin E C. *

1s.
Pro citationîbus marginalibus notandum

primum numerum minorem fignificare pro-
pofitîonem , fecundum vero majorem de-
notare librum: ut 4. 1H1. quartam propo-
fitionem Libri tertii dici: : 8: fic porto in
omnibus aliis.

EUà’



                                                                     

QUCLIDIS ,
ELEME’NTORUM, i

LIBER PRIMUS.

&principiis . omnem vel levifli-
mæ dubitationis difcutit nebu-
hm; Mathematicæ procul du-
bio difciplinæ maxima cum ju-a
te hoc fibi vendicant nomen.
Cam enim in aliis difciplinis mm .
fæpe de conclnfionibus non alianr
0b caufam quam principiorum
ambiguitatem contentionis ferra
reciprocetur ;. Mathematica veli
Obhoc folum illis palmam præ-i
limant , quad conclufiones oE-.
fiant , nonex. venfimilibus 8C:

alfenfnm emendicantibus , fed ex z
fimpliciflimis 8: inconcuflis de-t’
flaflas principiis. Qgid enim cet-.2. u

o A tim-



                                                                     

2’ ’l EUCLÎÈIS

., l wtitudini 8c veritatis propagatî’pni

magis contrariait), quam in ali-
cujus materiæ- pertraâarionede
varia 8c nunquam fera fibi [imi-
li vocum fignificatione fæpius .er
petita difputatio 3 Qgid nos”°in
majorem circa conclufiones deji.
cit fluéluationem , quam fi illas
fuperllruamus aKertionibus aut
temere aflumtis, au: non proba-
tis a quorum unum fi contingat a
veritate recedentes in turpiffi-
mum incidimus errorem g quad.
fivero alterius femitæ remenees.
vefligia veritatem a equimur,
non firmum noflrum ratiocininm
fed cafum nos en dcduinTe cette
certius exiftimandum eft.
FA quo duplicil vitio Matheo

matici fefe omnino præftiterunt
liberos, mm Definitionum faut
mm claritate omnem vocabulo-z
mm 8c terminorum , quos in du
monfirationum progreflil adhic
ben: , ambiguitatem tollendoæ
rom præmiflbtum’ ;Axiomatunx

m - CV?



                                                                     

LIBER PRxMUs:
evîdentia 8c naturali certitudîne
firmiflimum demonfirationibus
fubüruendo fundamentum.

Hinc cit quod fiudia MatheA -
matica. ex primis 8c fimpliciflL
misemergentia principiis ad mm
fublime perfeâionis fafligium
proveâa cernere licet. Hinc en:
quod illæ fcientiæ , quæ in fun
initia 8c quafi nativitatis momen-
tohumi repere 8c pulverem lam-
bete videntur , renfla terra pet
aerem volitantes, ad .ipfum Cœ-
lum afcendant , illiusque aliis in-
accefia arcana inconcuflîs calculi
fui fubjiciant legibus.

Horum autem Principiorum,
quibus rom Mathefis ortum , pro-
greffum , omnemque qua eminet
endentiam aéceptam referre de»;

b", genera fun: tria: Definitio-
Des, Pofiulata, Axiomata.



                                                                     

ça EUCLLDIS
DEFINITI’ONEiSI...

l. Purifiant efl , cujus par:
flafla.

acxle concrplmus tale pun-
âum in. rerum natura mini-
;r-P-Èzé, me dan. Que-quid emm
havas-Q efi, aut ad Spmtum refer-
"fiïfiï tut sur ad co us : nemo

auteur facile fibi perfuadebit cientias Ma-
thematicas Spiritum aut res fpiritualesôc
omni matetia carentes pro fuo fubjeâo
alfamere, cum agar de corpore quatcnus
menfutam 8c ad alla corpora proportio-
hem aliquam admirât: unde pater omnc
punâum quantumvis parvum concipia-
tut, pertinent ad corpus, effeipfum cor-
pus à: asque ac corpus trinam admittere
dimenfioncm, (c: longitudinem latitudi-
nem .8: profunditatem: licet cnim pun-
êta poflinr occurrere adeo minuta , ut
hatum dimenfionum accurata difiînâîp

vel intcnfiflimam fenfuum fallat aciem,
longius tamcn patentem vim nofirarum
Cogitationum non effirgiunt , cum fempcr
inillis defiinguerc liceat partent dextram
a finifira, fupcrioretn ah infcriori. si

A -

:4 ... n u .I:



                                                                     

Luna PRIMUS. ’ ç
Si vero ab illis punais in nofira co-

gitation: trinarn ifiam dimenfioncm ab-
rahamus, camque lice: iflis propriam

8: femper inhærentem , in illis non con-
fidercmus, obtinemus punch Mathema-
tica; qu: ad fenfum noflrum relata acu-
tillimæ acus imptclfo vefiigio aliquo mo-
do defignari pollunt, in quo feulas du-
biutn relinquunt, utrum longitude lati-
dudinem fuperct nec ne, an vcrolatitu.
dolongitudinem cxcedat: 8: utrum qu:-
libct ex bis profunditate fit major.

2. Lima taro longitudo lati-
tudinis «par.

AQuemadmodum a parte rcî non da-
m! punâum’ omni prorfus dimenfione
W618, ira nec datur lincalongitudinîs
"hmm capax: quatre etiam pet abim-
âîonem in linea unam tantum confide-
ramus dimenfionem fecundum longitu-
dinal! a fepofita latitudine cum profun-

A 3 dime.



                                                                     

6 EUCLIDIsditate. Ad cujus confiderationis imita-
tioncm in communi vitæ ufu ulnam rad
bus menfurandis lolummodo applicamus
fecundum longitudincm , reliquisdimcn-
fionibus in latitudinem 8: profunditatem
negleétis.

Cæterum liriez gencrationem hoc 4
modo concipere licet. Si confideremus
punâum quoddam in aliquo loco con-
flitutum inde moveri incipere ; ira ut
mOtus fui vifibile relinquat veliigium ; il-
lud nobis exhibebit lineam hoc modo ge-

neratam. .(En autem illud punâum ab une lo-
co ad alium moveri potel’t vcl pet viam
reâam vel per curvam g .uti videre c9: in I
lineis A B. C D , inde otitur lincæ divi-
fic in Reâam vcl Curvam.

3. Lima 4mm tcrmini fimt
purifia.

Hoc facile intelligitur in liriez: jam
allata generatione, quod nimitum idem
illud punâum quod in principio (nîmo-
tus erat in loco A vcl C , in fine pela.
venin ac fubfifiat in loco B vel D.

Mi?



                                                                     

LIBER PRIMUS.
4. Lima refila efi, que ex que

[ne interjaCctpu n54 extrema.

Vel cujus purifia extrema obumbrant
omnia media ,

Vol minima earum , qua: a punâo ad
pnnâutn duci poifunt. Juxta Archime-
(leur

Aud quam ultimam Definitionem no;

mame i

. 1. Cum rafla A B fit minima omnium
humain, qu: ab. A «LB pdlfunt duci,
friqués lineas AEB, AFB,*quæ lune
incurvant , ut 8: ACE, ADB. qua:
fun! quafi fraâæ in punais C 8: D . ne-
cclfario elle majores linea brevilfima A B :
trinque hic fiatim fefe prudere Propo-
iuonem au. Libt’rI. l ’

’ p 3.. Lif



                                                                     

.3 EUCLIDIs
2. Lineas exteriores A D B. F3,

quza minima A B remotiorcs flint quart:
intetiores A C B. A EB. hifce etiam ma-
jores elfe, quia pet longîorem viam pro-’

cedunt antequam ab A usque ad B per-
tingant a quarta duæ interiotes A C B.
AEB. Unde fimiliter emergit Pars pri-
ma Propofitionis 1.1. Libri I.

Ex quibus pet definitiones contrarias
facile innotefcit quznam fit Linea curva.

5*. Superficies a]! que longitu-
dînent latitudimrnque Mutant ha-

bat, ’ i

A" a D

C
Sicut non datur punâum’cum nulle,

nec linea cum una tantum dimenfione,
ïfic etiam a parte rei non datur fuperficics
cum duabuçg longitudine &latitudi-

. ne



                                                                     

LIBERPRIMUS. .g
ne tamtam , feelufa profunditate , quæ id«
circo noflro tantum cogitandi mode a re-
liquîs feparatur ac in corporc non confi-
dentur.

Superficiei auteur generationem hac ra-
tione concipere poflumus.

Cogitemus pun&um A verfus partes
inferiores motum defcripfilfe lineam re-
âam AB g deinde eaudcm lineam A B
moveri incipere verfus partes dextras , do-
ncc linea A B perveniat ad locum D C.

I Pater ifio matu punétum A defctipfilfe
limant AD , 8l punâum B lineam B C;
quemadmodum ctiam omnia punâa inter-
media lino: A B fuas linons defcripfilfe
toncipiendum’cll: ut ex tali motulinez
A13 generata fit Superficies A B C D.

6. Superficici autan: extrem-

funt linges.
Quod facile innotefcit illis qu:

Ëfuperficici generationem modo diâa

micmadmodum autem ante: pro di-
mla motus via vidimus lincam genetari
au: Reâam au: curvam 5 eodem etiam
modoperdiverfum lineæ motum fuperfi-
des au: Reâa feu Plana am:

M - A î v 7. 1’14.



                                                                     

[go EUCLIDrs-V
7. Plana [ùperficies efl, que I

d ex æquo flua interjacet rafla.

Qnæ amen de linea reâa diâa flint,
fimilitcr hic applicati poilant. I

Hinc nulle ncgotio intelligitur quæ«
nam fit fuperficies curva.

8L Tlanm autan: targuât: efl
duarum limant»: in plana [amu-
tuo tangmtium 15’ non in direflum

jacentiummlterius ad «Imam in-

clinatio. ’

Ad confiitucndum angulum- plenum
fieu angulum in fuperficie , requîtitur.

l . Ut du: un; le mutuo magane U

i - . l ta .



                                                                     

LIBER anmus. n
z. Ut non jaceant in direâum. (cd

une ad alteram incliner.
Quemadmodum utramque liane con-

ditionem cetnere licet in angulo CA B,
ubiduælineæ A C. A B , feiuvicem ran-
gentes in punâoA, non jacent in dire-
&um , fed ad le mutuo inclinant.

Non autem pauciores nec pluresdua-
busard angulum planum exiguntur lineæ.

Non pauciores, quia fi unica iüalinea
dividarur in duas, duæ illæ fibi jaeebunt
in direâum; id quad repugnat feeundæ
conditioni.

Non pluies, quia ex: gr: renia AD,
fi cum reliquis in eodem fit plana, non
unum (cd duos fadet angulos DAC.
CAB: fi veto fit extra planum reliqua-
rutn linearum, non angulum faciet pla-
num, Ted folidum , cujus Definitîonem
Euclides libro x1. tradit.

qui jam natuta anguli planiconfiflir
in duarum linearum ad le invicem incli-
natione , pater anguli alicujus quantitatem
non confifierc in majori vel minori lon-
gitudine linearum: fcd tantum in illa-
mmmajori vel minori inclinatione; duz
cnim lineæ majores candem poilant lia-
bfl’c inclinationem cum duabùs minori-

me minime mutata anguli quantitate.

- Deinde



                                                                     

1?. EUCLID’IS-
Deinde notandum Geometras ad de-

fignandum aliqucm angulum tres adhi«
ber: literas , quarum media punâum
denotat ad quod lineæ angulum conti-
mentes concurrunr. Ut ad denominan-
dom angulum qui ad punâum A, con-
flituitur a duabus lineis AC. AB. feribi-

’ tu: angulus CAB; vel ab altera parte
ungulus DAC cil qui in punÆto A fit

a lineis AD. AC. i
Nos autem brevitatis a perfpicuita-

° ris gratia in fequentibus non femel loco
trîum literarum angulo delignando adhi-
bemus unam ipli infcriptam. I
- Ut ad nominandum angulum DAC.
elferemus angulum P. fic etiam loco an-
guli CAB (cribemus angulum O.

9. (in): autem continentes an-
gulum [mare firerint rafla, rafli-
lineus appeflatur angulus.

Accedit Euclides ad angulidivifionem.
Supra vidimus linearum duo elfe germa;
feilicet illas elfe vel reâas, vel curvas.

(hua autem illæ tribus diverlis media
polfunt conjungi, le: vel teâa cum re-

’ ’ au



                                                                     

LZER humus. ’13
à: ’vel te cum eurva; vel curva cum
ma; bine etiam tria orientait angula-

rurn genera. r
Primus quippe calus fuppeditat angu-

lum reâilineum . cujus Delinitionem
hic nadir Euclides.

Secundus calus nabis dat angulum
mixtilineum , cujus mentionem faâam
videmus in. Libro IlI. Tertius deniquç
talus confiituit angulum eurvilineum. I

to. Cam verra rafla A B "(la
0D infiflge Msçulagalos AIBC.
CABD aqaaleririier fefacit; Ras
5m cfiuterque quarra,» angulœ
mon: 35’ infiflem rafla A8 voca-

rar Pcipmdicularis lima p C D.
cuiinfiflir.

. A I

c B ’* l

agui ne. ’ magana, rcfli ,
ni: lima A3. tu. en incarnera a...

. m4



                                                                     

34 , Bit-curois ’
infillit; ut ab una parte non magisinelià
net verfus BC quant ab airera parte ver.

fus B D; , i
l r . Obtufur angulm E B 65j);

qui rafla AB c majdr

12. Acumswro 5313,40; ,

In tribus hilce definitionibus Ëqclides
’ traditanguli reétilinei lubdivilionem pe-

ritam à triplici linearum inclinationis
forma: quæ ab utraque parte vel elt æ-
qualis; vel ab una parte major airera; vel I
ab una parte mina: altera: ut in Schema-
te videte elr.

I 3. Terminus cfl quad alicujus
a]? enfermant. . j l ’ ’

. sa:
Bi



                                                                     

Liant Prunus. a,
fut liures: liner lupcxficîei:
luperficies emporia. .

r 4. Figuraplana fi4perficie; 0
plana , ana val pluribuslincir un -
digue terminata.

Cum linga: fine vel mû: vel cum:
iliaque tribus amadis conjungi ;
figurarum pkmarurrr inde yiuntur tres

[Pain N rCurvilineæ à?! vol» u’na vel pluribus

curvisterminantur. Una terminarur cir-
culus , cujus definirionem. (tatin! nadir

Eudides. - . . . .
Minilinec, qu: pattim eurvis partim

mais mimant: hue pertinent l’enri-
circulus a: feg’mentum .Circuii.

Reâilinræ qua: folie mais terminan-
mr, qu: comprehendunt omnia polygo.
na lire «salaria live irregularia- 4

1 j. circula efl figura plana
fait ana lima carra D C F cam-
Iflbmfa , qua vocatar a Tarific-

m z adqmahunapaafloz ces
"m M in"; fisüfdmflwpofie

ta,



                                                                     

Ai.)
vît-h à z; .13 a -:. zl- ï;

utrà-Ï-u-fi «fig-i A- A

’16 Eucnrnuw
m , 0mm: cadettes "tu 13. ’ A
A’D. AE. AC interfe agamies

finit. a - u

Proponir Euclides definitionem Cir-
culi jam defcripti , cujus delincationem
8: encrationem hoc mode concipere
po urnus. Duâa lit quælibet reâa iinea
AB. cujus una extremitas A ponant: im-
mota a: afoa piano 5 airera veto extre-
mitas B cum rota linea moveatur circa
punâum A , pcr loca AD. AE. .AC’.
AF , donec tandem redcat adloèum AB,
unde moveri cœpetat : ilia linea.’ AB
hic .circumduâtione delcribet .circuluin

- BŒGF.
Ex qua delcriprionis forma parer om-

pes Radios cujuslibet Circuli elfe, in;
ter le æquales : cum iinea 2A15 , cujua
cireumvoiutio çirculo grturn dedit , per

. ’ "H" I, ornmaf,’v



                                                                     

LIBER Prunus; a;
omnia iota , AD. AE. AC 85, Emilia
mnfiit , adeoque punâum B fuit ali-
quando in punâîs D. E. C. &c. adeo-
que lineæ AD. AE AC. fun: æquales

tidcm lineæ AB. ,
Hinc jam etiamiimmediate fequitur

omnia punêta circumfereutiæ D C F Br æ-
quaiitet difiare a punfto A.

* 16. Mari autemvpunflam A
Centrum circuit" dicitur.

- l7. Tiamctur Circuliefl rafla
quidam 30 par Centmm A du-
84 , 35’ arnaque empanache" B. C.

pnipbcrid terminata; quaifl’ Cir- 4
calma bifarz’am ficat. p

Ut litre; in Circulo duéta lit Diantre-
ter du: requirunrur conditiones.

I. Ut tranfeat pet centrum.
Il. Ut ab utraque parte terminetur

in petipberia.
Adeoque omnislinea, harum nuliam

aut tanrum miam habens conditionem ,
Diamerur dici nulio morio poteli.

Cærerurn Diametrum circuium divide-

B - KG



                                                                     

1.8 EUCLI’JDISI
te bifarîam patet ex c0 uod tranfeat’
per Cirrufi panama. quo ex omnibus
medium efl : qùia fcilicet cit medium
omnium Diamctrorum que: in Circulo

  duci poil-nm.
chquitur jam feeunda fpecies figura-

rum, ncmpe mîxtilineæ.  

’ 1 8 . Semicirculus autem B D E

C A B efl figura , qui cantinetur
fifi Tiamctro B (7,, 19’ dirhidia
circumfirentù B D E C.

l i9. Sègmentum circùli efl figu-

r’4 qua cohttneturfub qualibet re-

fila circula infaripm (9’ abfciflk

I peripberim

i
Segmentum, exclufofemicîrculo, en: l

duplex , vel majus Semicirculo , vel
mmus.

Segmentum mains cfiillud, in quo tc-
pemur centrum.
I Segmentum minus efiillud,quod cen-
trum non cantiner.

LE
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Nota;

Cam ex Dcfinitionè 8 pateat angulî
œâilinci naturam requirerc , ut duæ r84
à: Te mutuo tangentes non in dircâuœ
jaceant. hoc CR , non unam conflituant li:- ’

neam reâam , fcd ut ad (c mutuo incli«
nentur , notandum cit iûnm inclinatio-
m"lumen clarius explicari aut concîpî
poire ,unam pet arcus Circuli ex îpfo
punôto anguli , ut Centré 8: quolibet
radio defëripti.

Centre B , libîtæ magnîtudînîs radio

Ber defcrîptus fit  Circulus CAD;
quaaque fit Dîameter C BD, quæ fa-
mt Semicirculum C AE D , in quo ex

C z Centrq



                                                                     

, A. .1. m". "au. -4 .uvgu

4

a; "EucilnuCentra duâa fit BA Perpendicularîs 8: ’

BE obliqua ad Diametrum: Qm polî-
,to facile concîpi potefi angulum C B A
generatum cire ex Circumgyratîonc li-
neæB C , cires punâum B, alocoB C.
ùsque ad B A; in qua circumduétione
punâum C defcripferit arcum C A, qui
îdcireo etiam ex fun natura poterit fumi
pro menfura ifliusu anguli C B A. ,

Eodem mode etiam A E cric meurt:-
fa anguli AB E: ut 8: arcus ED men-
fura angulî EBD, quia eadem circum-
latione cires centrum B concipimus li-’
neam B A deferri in B E; 8c deinde lineam
BE dcduci in BD; quæ ePc in Diame«

tto. .Qüa jam [aoûta efi A B perpendi-
cularîs Diamerto C D , adeoque juxta
Def. Io. angulus AB C æqualis efi: an-

ulo ABD, fenuterque reâus, neces-
Éric feqnîtur lineam A B. ab attaque par-
te verfus Diametrum C D æqualîter eflè
inclinatam , feu punâum A non magis
inclinare aut verger: verfus C quam ver-
fus D; adeoque, quia inclinationesifiz
menfurantur arcubus A C, AD, parce
ctiam ifios arcus AC.IAD inter [e efiè
æquales.

Cum autem geâa CBD fitDiamte:

’ Cita



                                                                     

LIBER PRIMUS. n
Circulî g liguer femîcirculum C A D,
continere menfuram duorum reâorum;
adcoque totam Circuli circumferentiam
comprehendere menfuram quatuor angu-
10mm.

Cæterum omnes Circuli , five majo-
res fint five minores, a Mathematîcîs di-

viduntur in partes æquales 360. quas
gradus vocant; quarre Semicirculus con-
tincbit 180 tales gradus , 85 Quidam
ftuquarta pars Circuli gradus 90 , qui nu;
muas fait mcnfuram anguli reâi.

Quando itaque arcus aliquîs ut BD mi-
mïtfl quadranre , Certo concludcre lice:
a"glllum EBD etîam efle minorem angulo
reâo ABD. E contra veto veto ar-
Cus C A E fit major quadrantc C A , 3n-

. . B 3 gulum!
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gulum C A E majorer!) cire rccËto C

BA. BNotandum dcinde cum duo anguli
rcâivA B C , 8c A B D fuis menfuris
C A, A D exhaurîant dimidiam Cir-
cumferentiam C A E D: ë: fimiliter ar-
cus CE, CD, quœ funt menfuræ duo-
rum angulorum C B E. E B D, fimul
conflîtuant eandem femicircumferentîam

CAED: ut 8; tres arcus C A, AE,
ED, quæ (nm mcnfuræ trium angula-
rum CBA,ABE, EBD, faciantfi-
mul candcm femicircumferentiam; ( 86
codem mode !dc pluribus angulis ratioci-
nari licct) requizur, ,dumangulos A B C.
ABD fifnulfumptbs æquËdes elfe duo-
bus anguli’è CxB E B D eçiam fimul
fumptisj 85 præterça etîam æàuales tri-

bus angulis-CBA; ME. EB-D ite-
r rum fimulfumtis hoc efi æqualÊs duobus

Rcâis.’ yQuæ confideratio nabis uppeditar rem
fum 8c demonflratiopem Propofitionis
1 3. Libri I.

Præterea quoniam duæ menfuræ A C
8; A D fimul fumtæ faciunt menfuram
duorum angulorum reâorum , adcoque
abfolvunt femicirculum C AD , qu:
a Circulo non abfcinditur nifi a Diamc-

no,1
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no, qua! efl linea Reâa, fequîtur quad
nullalinea cum A B, au: E B poffit con-
fiiruere duos angulos mélos præter lineam
redan! C D.

Id quod fait Propofitîonem 14. Li-
bri I. ut poflea fier manifcfium. ’ C

Nunc Euclides aggreditur tertiam fpe-
cieux figurarurn (c: reâilineas.

20. Reflilinufigurç [uni qua:
M wifis limais continentui’. V

Diflînguuntur autem rurfus hæ figu-
rereéïilineæ in tres fpccies; vcl’cnim

. fun: Trilateræ 5 vel Œadrilatcræ; vcl

Multilateræ. v v
’21. Trilatem 95,50km figure

lm: que fifi tribus. .
.l2 7-- Â’læddnlatem mm grue-filé

quatuor. a
23- Mêtlëfïezlênèqm (à?

M) plurzbmquam quatuor mus
rqmprebenduntur.

.13 .4. Gene-
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Generalivocabulo ha: dicunter Multi-

lateræ ad infinitam nominumedeoque 85
definitionum evitandam multitudinem.

Jam cum figurarum reêtilinearum prî-
mam fpeciem conflituant figura: Trilo-
teræ , feu vulgo fic diâa Triangula,
illorum divifionem proponit Euclides;
petitam ex confiderationc tum laterum ,
mm angulorum , quorum numerus ( ut
a; in omnibus figuris reâilineis) de
æqualîs: quippe triangulum rot conti-

net angulos quotlatera: .
Triangulum refpcâu- laterum cil tri-

plex; Æquilaterum, Ifofceles, 8c Sca-
lenum.

.24. Triangulum æqualiterum
’ fifi: quad tria laura baba: aquilin.

A



                                                                     

Luna PRIMUS. - a;
25. Ijbfceles autem, quodduo

mm» baba! regimba A æ. AC"1

A.

d
2 6. Scalenum dem’que quad trin

ÏMWIÎII haliez: laiera.

o

D , 3Secunda Trinngulorum divifio pro
fundamento habet tres angulorum fpe-
du; le: reâum , obtufum se acutuïn;
Menin! Triangulum dividitur in Re-
âîügulum, Obtufangulum , 8c Acutan«

un. - r1’ - ne zyrritm.
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27. Triangulum reâqngulum

tfl, quad ,unum bqlzet qhgulum

nm»: A B c. r r
A

a q c28., Obtufanguluèq cfl , quad
and»: babel: angulum C D E 012m-

.[um 22141 majorent "au.
c.

a l. a2 9, Acqtqngqldm denique quad

m: anglas F. G. H. lutée; acu-
tas, kanji, minons rafla.

a l. w a Se. "
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chuitur jam feeunda fpecies figura-

mm reâilincarum: (cilice: Figuræ Q121-
drilneræ. Hæ autem ab Euclide recen-
lcntur quinque: Quadratum: Figirra al-
tm parte longior ; Rhombus 5 Rhom-I
boides; 8c Trapezia.

go. 95441121151421: efl , quadre-

quantum efl 6j refinngulum.

.4; ï:

n

3h Alma parte Imagier fi-
’ Ma fifi, que refianguéd quidam,

dt æquilatera non :12.

x

313 RhÔWËü-Alllxaulcm , qua æ-

i i quila- -



                                                                     

28 . E U c L I n I s
quilatera quidem , [cd refiangula.
non fifi.

I 33; Rhomlaoidescfi , qua ad-
verfa U laierai? angulqraqualia I
inter fa habens ,- flaque aquilatera

efl, raque reflangula. A

34. Trapezia denique dicuntur
reliquafigara quadrilatera, qua
ad nullam ex quatuor pracedenti- ï
bus refirripo zut.

35. Reôîa il



                                                                     

O

Lrnnn’ Paname; à;

35a. R654 linearparaflela [en
quidiflantcs AB. CDfimt , qua in
todcmplano exiflentes , 19’ unim-

qn in infinitum produâa ,aa’ean-

de»: diflantiam a [a imine»; me

nant remota 5 Mecque manqua»:-

concurrent. ’

A BC--------D
Non omneslineæ , quæ unquam con-

cumin: , parallelæ dicendæ flint; cum
dentur lineæ , qua: liceit fimul in infini-
tum producantur, in ut ad f: mutuo in
infinitum magisac magis accedanr , nun-
quam tamen concurrent; ut "Hyperbola
à refila linea; Conchois 8: reâa linea;
Duæquales Parabolæ’ cirez enndem Din-

nrmn : « quæ idcirco nequaquam diam-
Idæ En: parallelæ.

Unde facile manifefium evadirad na-
turam parallelifmi necelTario requiri arqua-
lem Il) omni [une dillantiam: quam con-

dirio-
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ditionem ab Euclide omifTam nos cum
Celeberrimo Tacqueto adjecimus.

Hæc autem difiantia menfuratur e-
nes dans perpendiculaires , quæ duâæ un:
inter duas ifias’ parallclas ; five ponatur
iflzas lineas eduftas cire ex duobus pun-
&is unius ex iflis lineis ad alteram; five
primam ab aliquo punâo unius ad al-
teram; .8: fecundam iterum ab aliquo
punâo ifiius alterius ad priorem: mo-
do iIlæ perpendiculaires fin: inter fe æqua- i
les.

Ut in figura fequente pcrindeverit,
five perpendiculaires iflæ A C, ED am-
bæ (in: duâæ ex A 86 E verfus lupe-

vriorem lineam C D; five illarum una ex
C in A , 8L airera exE in D; quia pofito
illas cire æquales punéta C. D a punais
A.Eæqualirer diflabunt: adeoqne linea
C D cri: parallala A E:

Ex quibus paret æqualitatem perpen4
dicularium confiiruere parallelifmum; 8:
contra parallelifmum ifia perpendicula-
rium niti æqualitare.

(11132 claram 84: pofitivam Propofitio-
num 27 8; z 9 LibriI. dabunt Demon-

firationem. .Cærerum linearum parallelarum , qua:
Euclidcs ut jam defcriptas, confident ,i ’ge1

nitratiez-i .



                                                                     

Luna l’humus. 371?
mentionem 8c dilînearionem duobus :1103
dis concipere polfumus.

lF

D

QA EA G:Prunus Monus.
Bommns lineam CA perpendiculari-

ttr mlil’tere liner: AB, ut an ulns CAB
lit mans; deînde cogitemus imam C A-
nna fini extremitate moveri Taper lineam
A?» ut Tempe: ipfi manta: perpendicu-

hm; fihm linea CA bac-fuomotupera
nuent in DE, punfium C defcriptam
flanque: lineam C D a quæ nunquam
Mil magis reCedere à linea AB , nec ad
’Pfim propius ucedere , cum linea AC
durant: iuo motu imper fuerit eadem a:
ûbizqualis: adeoque lima CD in omni-
bus fuis punâis menez-cum AB in ea-
dcm diminua, 8c lime motus lineæ ÇA

m



                                                                     

3g EUConrs
in infinitum durarer, etiamlinea CDîn
infinitum ab AB æquidiflpret , adeoque
nunquam cum illa concurreret :- unde

i jam certo concludere licet lineam C D
hoc modo generatam lineæ AB elle pa-

rallelam. ,Deinde cum jam confier lineam CD
non polTe margis in uno punch ad line-
am A B accedere au: ab illa recedere
quam in alio , fequitur lineam CD ad
lineas C F, CA habcre æqualem incli-
nationem , adcoque pet definitionem Per-
pendicularis angulum D C A clic reâum,
8: æqualem angulo C A B qui pofitus efi:
reflué! adeoque duos angulos interiores
CAB. DBA fimul fumtos eKe.æquales
duobus reâis. Id quad natura parallela.
mm AB. CDrhac ratione defcriptarum

omnino requirir. I
. Quæ confideratio 8: dcfcriptionis ac
generationis forma cum omnibus. appli-
carîpoflît parallelis, fequitur lineam qua:

uni parallelarum perpendicularis ePc ,
etiam alteri fore perpendicularem. b

Unde jam banc parallelarum fiabilire
licet proprietatem; quam Tacquetus in-
ter Axiomata recenfet : fcilicet , QIOd I
Parellelæ lineæ communi utantur perpen-

diculo. ’ SECÙNq



                                                                     

hua Remus: 73’;

Seconnus Montre.
Adlineæ KL punâum Aconcipiarur .

fait linea A C perpendicularis, quæli.’
(et in infinitum producatur , nunquam
inciinationem quarn ad A K , A L barbet
(illa autem utrimque æqualis cil) murabit ,
cum anguli quantitas non in majori vel
minori linearum longimdine , [cd in un.
jori vel minori inclinatione confiliat.

c .

Deinde ex alio quovis punâo B ce;
glanas duci lineam perpendicularem

D, qua: etiam lice: infinite protrahzk
QI. omnium aliam acquiret inclination

L . c mm



                                                                     

’54" E u c L r D 1 S
nem ab illa quem jam habet ad lineas BK.
B L2

Cumjamiinea A C in infinitum proa
duâa non poiiit afcendere verfus lupe-

. riora nec defcendere verfus inferiora: fi-
militer linca BDetiam in infinitum con-
tinuum nec altiora nec demifliora peterc
point , neceiïario lèquitur ifias lincas
AC. BD femper fervaturas eandem a.
le invicem diflantiami nec concurrere’poffe I
unquam ; adcoque juxta banc dcfinitio-
nem illas elfe parallclas.

a

36. Paraflelogrammnm (fifi-
gura quadrilatera,cnjus bina op;
pofita latera fiznt parallelafiu ne
quidzflantia.

37.014»: vert: in parallelo- ,
I grammo Diameter B D duéïafue-

rit , duaque rafla c F. H K la-
terilmr parallala flemmes Diama-
trum in nno’cademquepunflov G,

ira ut paraIIelogmmm nm li l



                                                                     

Liman PRIMUSI. a;
hmm fit in qnatuor’ parallelo-

gamma ; iIla parqua Diamater
non tranfit, fiil: A G. G E. ap-
pellantur complementa coran: que
and Diamctrum confijt’unt , un?

HF. 6K.

D Fi
un-L. .A. C B V

Posr u-Ln r A.
I. ’Pofluletur a quorispunéîo

Mi quadvis purifiant" B 1:35am

5364m A8 rincera,» l

a".

., Ah -, B



                                                                     

36 EUÇLXÙDISAP
a. Et terminatam raflant AB

in continuum rafla producmz’n C.

A v- B q-
3. quuoviscentro A 19’ quo-

libet radiq A B. A C. A D. A5.
circulum delà’ibere.

Lin-x



                                                                     

LIBER PR’IMUS. à) ’

A x r O’M-A "tu,

l. flua finit adam m4112:
if inter [à fimt aqualia.

. z. Si dqualibu; aqualz’a ad;

damur , tata mm: aqualia.

3. Si aqualibns aqualia de-
dantur , refidua mandant. ne

qualia. j I ’
4. Si inaqualibus ’aqualia ad-

jefiafinr, tata jan: inaqualia.

5. Si ab inaqualibus aqualia
allait! fini: , rebiqua [uni inae;

qualia. l
6. Et qua ejufdèm furtif du-

pliera , inter fa fun!) faquaIia.

Idem intelligendum de triplicibus,
quadruplicibus, quintuplicibus 8c fic in
infinitum.

C 3 7- 5’



                                                                     

38 Evcnrnrs
7. Et qua ejnfdtm flint dis

midia , inter jèjùnt aqualz’a.

Nec hoc axioma Te tantum refiringit
ad partes dimidias; Ted etiam in tertiis,

uartis, in quintis 8: fic porto in infinitum

3mn barbet veritatem. V

r 8.. fla congruunt fila’ tantra,
inter je flint aqnalia.

j Si primo ’COncipiamus lineam DE
fupcrimponi liriez A B , ita ut punéta ex-
trema D. A. ut 8c E. B. coincidant; (i-
militer omnia punâa intermedia limez
D E correfpondeant omnibus mediis puna
&is lineæ AB , pro cette hinc affererc
poiTumus lineam DE die æqualem li-
neæ A B: quia omnes partes lineæ DE
examuflim conveniunt cum omnibus par-

tibus une: A B. -

Deindç
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A B
Deinde fub qualibet inclinatione . ad

liiez A B punâum A ducatur linea AC :
fijam ad limez D E punâum D ducaa
aldines DF, ira ut inclinatio lineæ D P q
ailineam DE, fit æqualis vel fimilis in-
dinationi lineæ A C ad lineam AjB: 8:
linea DE fit æqualisllineæ A C: 8c tu-mA
ngulus FDE fuperimpo’natur angulo
CAB, omniacorrefpondebunt: fcilicet
lima D E cum A ;’ inclinatio cum in-
tlinatione , &lineaD F cum A C. Adeo-
qucjam non tantumlineæ congruunt (cd
a! anguli.

Si denique ducatur re&a CB , ut a:
F15, 8c uns figura DEF imponatur al-
teri A B C: jam etiam tertium lattis F E
congruet cum tertio latere C B; adeo-

C 4 que



                                                                     

4o I Enqum-xs
que totum triangulum DEF congruet
triangulo A B C : undc ncccifirio fcquitur
unum altcri efTe æqualc.

9. Tatumfimparte majus efl.

Io. 0mm: angulî refli inter

fi fimt agada.
l l. Si in dans méfias AG.

B D rafla AB incidcm interin-
res Ü ad eafdçm parte; aga»;
la: A B D; Ï’ÎB A G daubas mais

minores faciat 3 , prpduflæ du;
me refila tandem coïncident iritëf

[à ad me parte: , ahi fitntufl
angult’ duolms rççïîis minores; .  .;

Cum in hoc  Axiorhatç mentîolrilg’œ

fada: Euclides duarum linearum minci-o
dentiæ, a: duorum interiorum apgulo-
rum , facili negotio panet illud aliquomo-
do refpeâum habçre ad Dcfinitioncm li:-
nearum parallelarum fupcrius traditam:
çumquc in ifia definitione nec renia li-- 

ne:



                                                                     

Luna PRIMÙS. 4rd.
ne: inc’îdens; nec duo anguli interîorcs

occurrant , fatendum ingenuc erit, bu"-
jus Axiomatis lnccm in primo intuitu non
apparue tantam , quanta in præccdentibus
Mm aEulfit ; imo quanta etiam in omni-v
bus communibus [entendis requîritur.

Quodfivero- in memoriamrcvocemus
fupra allatos modos gencrationis paralla-
lamm , putamus inde huic Aiîomaçi mul-

tum afiimdi poire clamais: Sumanàus Ex:

Gr: (ccundum.Ibiquippe vidimus limas parallclas AC.
BDtx’fua nâtüia 8: generïtîô’nîë’ïrxbdà tee

quinte ut dab ahguli CAB. DBA 1m re-
âïdloc efi ifiius parallclifini non almd cffc
fandamcntum quam cum angtïïùë ,unus

ÀBD fit retins; (quod Rampe; (appo-
nim) ut alter RA C etiam fit redus: a-
dcoque ut linea A B perpendiculariter
lincamA C cadens ctiam fit perpendicêl;
brisadialteram B D. n f ; .., .Ï .« "

ASijam ex punâd A infrà.lincatn.A C
hmm alia quæIibct ut A13; in. lit an!-

B A E , fit minor rafle: , ma neccsÎ-
ado fi producatur magis vac1magis dcbcc

reculera ab A C: quia alias dcbcrcmut
dikpnrallela ipfi A C , au: immun. indic
punâo cum ipfa concurrere 1» mon prias. 5
qui: tube: panama . 3A; .cqmmune. .34ch

. . ,. . l C 5 que



                                                                     

A. - .n-A

fis. v.2.1 .

.1 -r-làæ-’sw-i. *

.1! :xluï. :5. " :

v ï- kiwi-64137:9! . 4

:42 .*Eucïrnrsi
que in i110 coincidun’t ; non’pofieiius’ qui:

tum duæ rcétæ fpatium comprehendercnt ,
’quod repugnat Axiomifequenti. »

Kv

Ai C
3.- .12;  
beCam manifeflum nunc fit lineam AE

magîs ac magis recedere ab A C ,x etîam
patct illud non polie fieri nîfi illavimagis
ac magîs appropinquet ad alteram paral-
lelam B D ; quod tamen in infinitum abs-
que concurfu fieri minime poflïbile cit ;
fi cnim unius lineæ punâum A ab altcrids
lineæ punâo E ad quamlibet diflantiam
remotum elfe concipiamus; 8c a punûo
A vcrfus E ducere incipiamus lineam ali-
quam brevem; illa fi producatur, adeo-
que ab A C Imagis ac magis reçedat,
neceifario ad punâum E magîs acmàgîa

acconier,

z L: 1.1 4-4 1:.



                                                                     

Luna Patins: a;
ucedet , donec tandem porto produâa
par illud punâum E tranfeat.

Si enim impoflibile fit ut pet E tranfcat,
cduobus unum verum efi; auta punêto
A. ad E. non poire duci lineam reâam ,
quod repugnat poflulato primo : au: li-
neam AE , fi quam proxime ad punâum E
menait , aliorfum fe deterrnînare adeo-
que fe fleâere; quod non potefi: cire nifi
ex méta fiat curvu: quad mm efi contra
Hypothefin.

Du: amen adhuc diiEutiendæ refiant
dîfiicultates , qu: linearum A E. B D ne-

ceflarium vacillarc fadant concurfum.
Prima efi , quad Hyperbola 8: raïa;

Conchois a; reâa 5 du: Parabolz æquales
cira candem diametrum , fimul in infini-
tum produâæ nunquam concurrànt.

Quai: amen difiicultas evanefcit fi con-
fidercmus filas lineas éfïe extra genus li-

netrum, de quibus agit Euclidcs in hoc
Axiomte; expreiïe enim tantum loquià
turdelineîs mais; cum Affymptori fin:
(faim altcra) ex lineîs minis.

Altera difficultas oritur ex Clarîflimi
Moi duabus re&i3( in Aphr. 3. 8: Æra-
ratio Tom. I. pag. 3 54.) qua: licetinter-o
nos angulos duobus reâis minores eflï-
cimt , fi prodncantnr amen nunquam
mima un. ’ "- i Sec!.....4-.-
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Sc’d nec hoc nofiriAxiomatîs eviden-

tîam 8: veritatem labefaftare potefi. Cum
ifiæ lincæ non limplicitcr feu tanguam a
punâo ad punâum , fed cum certa qua-*
dam conditionc , (cilice: adjunâa propor-
tione producamur. Ogæ proportionnlis
produâio hic nullum omnino lmbct lo-

cnm. i in. DM 785:6 fpatimæ ne»;

tomprebendunt. I " l
13. am; 10mm qfl 44ml:

(Muffin. fiais partibus. fimu’l

fitmptia. A »
Œoniammajoris perfpicuitatis gratis

Mathematicis-in more pofitum cit, ut
veritates quas demonlhrandas fufcipiunt,
difiinôtis afc invicem compleâantur pro-r
pofitîonibns; notandum efi hafce propo«
fitioncs dividi in Problemata &Thcorc-

mata. .
Problémacfi propofizio, in qua aliquid

proponitur. efficiendum, 85 conclufionis
formula fempcr mais eh: Quod crac faro

ciendum. ’ 4 . z .Theorema cflpmpofitio . in qua P1119
Pneus



                                                                     

LIBER Prunus. a .4;
prieras quædam zut veritas de aliqun te
jam flafla 8c in figura jam confiruâa,
Proponitur demonfiranda: 8: conclufio- L
nis formula Tempe: efi. Quod en: dc- - " *
monfirnndum. .

Corollarium cpt confeâarium quad 61’

faâa jam demonfiratione tanqunm lu-
crum àliquod colligiru r. VA

Lemm cit demonflratio præmîflîæ ali-

cuius , ut quæfitî demonflratio clarior

cvadnt 8c brcvior. i
Pnoposrrio I.

Signer data raflé. v’terminatamuin.

A B triangulam W14»; con-

- .. .n .3. ï

C ON:



                                                                     

56 Euannsï
CONSTRUCTIO;

. En, I. Centra A radio AB , . dcfcribe
i circuium B C E.

IÎLIiCentro B, eodem radio B A;
,defcribe circuium A CF.

à Yak. Io I I I. Ex punâo interfeâionis C b duc
métas C A. C B.

Dico triangulum A3 C die æquila-
terum.

DEMONSTRATIO.

AB en AC.mm BA au BC. °
and. ErgoAC :0 BC. d4
936.14. Adeoque triangulum A BC en; e æa

quilatcrum. (and erat faciendum.

PRÉ)!



                                                                     

Lina Pn-rM-üs.’ a;

Pu alios 1 frétilla.
[Al] datura panifié? ËAË-datg nom;-

rcôïæ B 6 caquaient. rçdËÊ-rm Ali

pattern i .

coiNsiTRUÀCI-ro, A

I. Ducatur a CC. and Aireâa la-LCÎA, Il Poker;

1- SuperCA b fiat trianguluin mini-3b j. L
interum. CD A,

, 3- Centra Ç , radio CB defcribc c c Pond;
circuium. E

4a Latins Cinièroduciîique ad Cir- avec. z.
Mfeïentîaminfi. .. ...- ,

î- Centto D radio D f. c defcribe d’où a-
îrcum circuli EF.

6- Deni ne latus D A redue us- f l’on. 2o
que am q rP. l um arcum in F.

me lmeam AF elfe æqualem data:

J D E1



                                                                     

.215;ch mu
DEMON STRATIŒT’

19°53’ lD F æ DE. g,
badin... C TiDAia). iDC.h.

iAmz. A F æ CE. inmm. Arqui B c a) CE. k.’

Un. Ergo A F , ao- nc. 1. CLEF.

Mû. 34 PRO v6 s’ihï-Lcilell.

. .. I.  A mais. 615445056" régis inqua-

libmA 05’ B G ,- de majori B C mi-

nori A «mais,» raflai» ’3 E da-

cubera.

9.0144



                                                                     

LIBERPRIMUS; «,49

CONSTRUCTIO.
r. Adlincæ C B extremitatem B a rab

quolibet anguio a P0110 rcâam B D æ- I 2. Io -

quaiem minori A. ’ .
z. Centra B radio B D b defcribo ar- b Poil. a;

cum circuli , feeantem rcEtam :C B in E;
fi Dico linearn B E cire æqualcmiP-

A. t .DEMONS-TRATIO.

I i A . 4. Qria (unît l- 13E 311’130 c. radiiïejufdcmcw’n’,

. L. de; v. J ’ V çigçuli,

Arqui æ BD d; d Fer con-
firuâioncm.

Ergo BE a) A. d.” F. (un,

- a] "me.



                                                                     

Mr.

r ipfi F,- Et triangulum ABC Æ- ’ H

se «EUCLIDIs

Pnorosrrre 1V.
Si in trianguli: A BC. D EF,’.

unum 14m: A13, uni rDE: 35’,
alterum A C alter?!) Ffit aqua-
Ie; ut 35’ anguli al. ’D. iflis la-

teribus contenti fini: agnelas: E-i
ritquoque Imfis B (2 æquaIis E F,

angulus B angulo E : ut 19’ c

qua]: . triangule D E F.

DEMONSTRATIO.
Concipiamus Triangulum DEF fu-

perimpeni triangule A B C , in ut pun-
&um E cadat in B , 8c latus BD friper
B A; quando punfium D præcife cæ-

de;
V

(fi r;



                                                                     

LIE-E11 PRIMUS. 31’
ilflln A, quia latent AB 8l DE dan-

mræqualia. * . 4Deinde latus D F cadet fuper A C ,
quia anguli BA C. EDF ponuntur æ- a

quales. I ADenique punâum F neceiiario cadet
inC, quia lattera A C. DE faut æqua-

liâ- a - I I i lahâlEgo punâum E idem etit.cum B;
«il F cum C.- Ergo linea E F congruet
cum AC, adeoque ipfi erit æqualis: a:
organes anguli con ruent , ut 8: tata
triangula: quare il a [ont aqualia. i

Q. E. D.

ho. Dz: :. rèRo4



                                                                     

le), EUCLIDrsÏ . in...
.Puovosn’l’o V.

l

"mm Ijbfiefis Trianguli a! B C qui
ad bdfin faut ampli B. C. inter

v "fi [un agadas.

A lm. Wh
13 l c c i)

DEMONSTRATÎO.

ConcipiamusTrianguium AB C. ad-
liuc femel , (cd fitu contrarie , cire perfi-
tum , ut A c b. Tum in Triangulis
A B C. A cb. exit.

l A B in Ac.
153m5 1 ACÏ se i Ab.
Angulus A se ’ A.

Erg!



                                                                     

LIBER Prunus. f5;
Ergo duo ifia Triangula fe habent in:

tweedentcm 4. I. Adeoque cil:
Angulus B 4p c.

Acquietiarn Angâ C æ c.

ne et B c; Q. E. un".
C0ROLLARLUM.

IOmne Trinngulum æquilaterum , cit
main zquiangulum.

A

A.
I K
l X’ a

DEMONSTRATIQ
Sunna latere B C pro bafi cri:

lingams B sa C. e "a,
Summum latere C A pro bafiterît miam

Angulus A æ C. Ë

zElgo erit A æ B. b 1,453,
A mille très A. B. C erunt .æquaies.

Q- E. D.
D i3 i i "PRO,-



                                                                     

34 EUCLIDIs
PuorosrrIo VI.

mon s. Si Trianguli A B c duo anguli
’23. C. inter je æqualesfuerint , la-

iera AC. A B qualibus angulis r
"PPafim , etiam inter [a arum: 46-

. qualia.

A A ’

E c c A i bI Inverfa præcedcntis V.

DEMONSTATIO.
Concipiarnus iterum , ut ante , Trian-

Agulum A BC adhuc femel contrarie fieu
die pefitum.

 TunC in Triangulis AB C. Acb. erit
.Angulus B a) c.
An ulus C æ b.
Ba 1s BC se cb.



                                                                     

Lrnan PRIMUS. 5;
Si jam Bafis c b imponatur Bafi B C

illæ ab omni parte congruent: Et propret
tqualitatern angulorum B. c. utôt C. b.
lrtus c A cadet fupct B A : 8e latus b A
liner C A 5 adeoque punêtum A cadet ’

il! A :

Si enim duo ifla punch A 8c A non
toinciderent , tum latera c A. b A non
cadettntfuper BA. CA: adeoque an- i
guliB 8c c z ut 8e C. b. non forent æ-
quales: contra Hypothcfin.

Quare , cum jam omnia congruant, cri:
Lams AB æ Ac.
A: veto latus A c cit idem cum AC,

Ergo AB en AC.

COROLLARIUMÆ
0mm Triangulum æquiangulum cil

æquilaterum.

D4. DE-



                                                                     

i6. le

b At, x.

fluor; 4. .

56 .EUCLIDIS
DEMONSTRATIO.

Pofito angulo B a) C, erit
Latus AB se AC. a

Pofito angulo C en A, erit
Latus .AB a) BC. a

Ergo crit latus A C a) B C. b
Adeoque tria latera AB. A C. B C crunt
équalia. Q. E. D.

PRoposr T10 VIL
Ha: tantum- infer’vit deman-

flmiioni propofitionis figuentis,
quai» disque i114 hoc mode de-

monfimmus. ’

pRO«



                                                                     

LIBER PRIMUSJ 3j
PR0P0.SITIO VIH.
Si duo Triangula 94.30. DEF, mon s.

laiera A B. BC. daubas Iateribus

DE. E F. aequalia baient, al-
terum alteri ,- ut 19’ bafin AC »
æqualem bafiD F: 1114 adam an-

gulum 4B C. angula 7) E F. a.
qualem initiant , acquàlibus wifis

contentant.

.Hæc eii inverfa præcedentis IV. i

D S DE«



                                                                     

I ’0’.

6.41.1.

Irob. 4.

258 EU’CLInxs il
DEMONSTBATIO.

Concipiamus Triangulum A G’C cire
idem cum ID E F: ducaturque BG: 8:
erunt A B G 85 C B G duo triangula

lfefcelia; nEritque alangulus A B G a: A G B. A
Ut&.angulus CBG en CGB.l i

Angulus ABCao AGC. b
Efi autem DEF idem cum AG C.
Erge cit ABC a) DEF.

PROPOSITIÔ 1X.

9mm angulum reflilineum
B A C bg’fiiriam feutre.



                                                                     

LIBER Prunus. ’59 i
rCONSTRUCTIO. j,

I. A lateribus A B , A C abfèindc
lpartes æquaies A D. A E. I h a 3. I.

z. Super duéta D E conflitue b trian- b h L
gulum æquilaterurn DEF.

3. Duc reâam AF.
Dico illam bifariam dividere angulurn

B A Cu - ’
DEMONSTRATIO.’

In Triangulis A D F A E F.

Larus AD æ A F ; jmus D 1: æ E F pet confiraâreacm.

Larus AF a) AF , quia unique Conr-
munc.

lz-rgoanguluts DAF me BAR CLEF. c 8.1.

COROLLA RIUM.’
Hinc 1mm mahonias 414mm an-

gulum jecandi in Munie: angulos
4o 8. 16. Un fingulas nimirum
partes imam Maria»: dividende.

SCHO-



                                                                     

60 EUCLInisSCHOLIUM.
Totefl autem prqaofitianz’s ton-

flruflz’o bac mode in çompendium

wcdégi. v I
1. Inldteribus AB. AC. filme

«gaules A D. A E.
I I. Centris D 0E , quolibet.

maque radio defcrilze duos anus
[à inteifimntes in F.

Quùflzâo rafla A F angulum
f3 A C bifacabit;

mm;



                                                                     

hmm Prunus. 6:
PRQPOS]T]O X.

. Datant » raflant terminatam mob]. ç.

6H bifiriam flanc.

, HCONS "En; c :19 l
l. Super dacàQH conflitue a trim- a 1.x.

Numæquilatcrum GA H, t -
’- z. Anguluîn A divide bifariam b rc- b 9o L

ami. » 
’ Dito illa’mlîncam G H dividcre bi-

ùrhïm; - ï  
x’DEMo-"NS’TÀR’AUO.

-- . .-., -  3m.) 1 x r-I-WIn Trianguîîs A I G,  A I H. , .. .-
.thus G A a H A. par («infime

4.19m.

"     Latus



                                                                     

C45’0

.62. Evcnrnrs
Latus AI æ AI , feu unique comi

mune. *Angulus G AI a) HA I. pet con.
firuâionem.

Ergo ° Bafis GI a) I H: adeoque lînèa
CH feâa cit bifariam. Q E. F.

SCHOLIUM.
.....A,- I « min: orm-
rc   tianis au!» tu]:

* efl compendium.
munis G 6’

H , zquali radio
«trinque dcfcri-

banni anus [a

I inmfuanm in’ a - A en »
G ’ Tram 11:34.4 F, bifiubit a;

614m G11 in L.’

Noundm c4
a, du tian pro fiqum-
"1-. g: ti propafitione

ç ""  -  jean»; qui (Je
perpendicularem îpji Vexpunüol dg" MI

tannique excluant,    . l
viné;

L

Ignguh-Kx

. ; .-.,..-1 u-



                                                                     

Liman Pumas; 6g
 PRÔP0SITI0XÏ. I
Data rafla D P a punflo I in a; M 6.

« datopcrptndz’culdrem 1A mâture,

A.

. 2n

CONSTRUCTIO.
1 A punâo I utrinquè fume 3 pattes à 3: la ,

inter (c æquales I D.Ï 1E. ’
z. Super ton D E confiitue b trianÀ gu- b r. r.

1mn aquilatemm D A E. . * « ï
g. Duc rcâàm A I. . . .

fi Dico iflam cire perpendicularèm qua-g

nm. ’ l l
DEMONSTRAÉT 10.

In triangulis-AID. AIE. ’
Litas AD  AË. [Set conflruâîo-

hm: ID a) IE.’ nem.  
14m3 AI AI.

. Ergo Angulus A ID a) ” AIE. Adeo: a 8.1.
que AI efi; (parfin b perpendicularis. 55eme,

. . , -.Q.E.I..., .
1 p R 0:



                                                                     

64. EUCLIDIs 1’
PROPOS I-TIO,XII.

mon. 7, Ex data pané?!) A extra lineabi D E, ad DE
ipfim lima»: papendiculncm 454cm.

A D hD

ËWE
CONSTRUCTIO.

a un. 3, 1. Centra A talî radio defcribe Icîr-
culum,ut reâam datam («et in duobus

k .punâîs DE;
bP°ûoIo z. Duc hreâas AD. AE.’
c m, 1, 3. Lineam DE c divide .bifariam in

punâo I. ’ ; 4
Dico duâam AI eflè quæfitam per-

pendîcularem. . . .
.IDEM,0,NST.RATI O.

In Triangufis ’AID. A IDE. D.» i
Latus A D a)" A E; quia fnfitradiifejusc

’ dem circulî. V D ’

Lams IDæ 1E. Par tonfirufiîopem,

Latus A I a) AI. ,7 l
.d 8. L . Ergo augulus AIDE)d AIE. Ergo AI
mimait quæfita e Perpendicularis. Q

’ A I n D P 4

Afïfl



                                                                     

anERPRILIUs; 65
PROPOSITIO X111,

Cam rafla lima E B ppm nm. a.
7084m 0 D confiflens , angulas
facit: au: duos mélos dut duo.
[aux 126213" acqualès aficietî

DEMONSTRATIO.
Centre B, quolibet radio, defcripto

Cirœlo exit (8&3 C D Diameter ifiîus
Cîrculi , quiahtranfit par Centrum Bât
uninquc termîuatur in’Perîphcriâ: adeo- V

que C A E D exit Semicirculus g qui a 32°;
91mm: menfuram duorum angulorum °

ÎÇ-g- - i V méta!



                                                                     

66 Eucrjlntstcâorum: Cumjam idem Semîcîrculus

miam contincat arcum C E , qui cil
menfura anguli C B E , am cum arcu
El), menfura anguli E B D , fcquîtur
duos angulos CBE, EBD fimul fuma):
dît: zquales duobus métis. k   -

A.

cr. ’ B il)
un: DEMONSTRATIO.
Reâa E B un!) C4 au: farcît utrîm-

fllîloo que æqualcs, adeoquc u duos reâos, au:

non facît. ’Si non facît , ex Puuâo B excitetur
b n. t. b’pcrpcndicularîs B A a cruntque duo an-

li 0 a: P Æ! CL fingulî mai Mecque

0 Il. P li! an z R. D
Atquî mg: S a) 0 EH P.

Ego s a o.» a. mais omis.

v v h Suis



                                                                     

Luna PRIMUS. 67Sais commode hic demoufirarî pote.
mut duo Theoremaca faquentîa.

THEOREMA I.
’s In omni Triangqu m: anguli

A. B.C.fimul fltmti agamies [mat
daubas Refîis.

DEMONSTR ATIO.’
In Triangulo Rcâangulo.

A

D vB E dDîvifis Iatuibus AB. BC bîFarîam in

D 8: E. ducamur perpendimlares DF
a EF ; ut 8c BF.

Tutu in Triangulîs ADF. EDF. Ed:
A D a) B D.
DFœDF.

Angulus D au. D.

h M4

5’ 15.ng ang: A DBF. a a 4» là
C ’ z fac-([611!



                                                                     

.63 .. Eucnxnxs
Bodem modo etîam in Triangulis

BEF. CEP ; pet eaudem 4. I. angu-
lus EBF æqualis angqu E C F.

Adeoque par additionem duo anguli
A 8: C fimul erunt æquales duobus ABF.
C B F fimul fumtis , hoc efl: angulo ABC :
atqui AB C cil reâus : Ergo A ô: C
fimul erunt æquales uni reéto: Et pet
confcquens tres Angulî A. B. C. fimul
xquales’ erunt duobus mais.

In Triaugulo Obliquangulo.

IBWIIZD c131: c
. Duâa perpendiculari AD , obtînm-
Ïur duo Triangula Reâanguh A D B.
AD C , quorum omnes angulî , juxta

1 præcedentia , æquales (un: 4 Reôtis : a
quibus fi fubtrahantur duo anguli Reâi
ad D pofiti, qui ad Triangulum A B C
non pertinent , remanebunt trcs anguli
Trianguli B C æquales duobus Reâis.

- ,, , . E. D. T H E o:



                                                                     

K

L.

Lumen Pnnavs. 69
lTHÈOREMA Il.

Trianguli A B C ana latere B C

produfio in E , externus angulus
ACE, duolms internis U oppo-
fitz’: A U B finml [amis aga

lis
A .

B d EDEMONSTR-ATIO.
A"sali ACE æ ACE æ zReâîs.a . 13.1.
Anguli ACE ŒA 3:48 sa 7. RcElîs.

ErsoACBÆACEæACBæAŒB.
Ücmto uninque commutai angulo ACE.

V Remuer ACE æ A Æ B. b be.;.

E3 CO-



                                                                     

7.’ EUCLIst
COROLLARIUM 1.

0mm; anguli unius Trianguli
’A B C fimul [umti funt aquales

tribus angulis cujufiunque alterius
Trianguli D E F etiam fimul fum-

tis. eV Et’ glanda duo anguli B. C unius

T rianguli aquales faut duobm
alterius E. F. en]: attaque tanins
A «palis: tertio D. a

A- X.B c ExkyDEÀŒOPŒSTRJXTIO.
PARsL

Anguli A Eh B Æ C au z Reôzîs. l,
.Thœm’ Anguli D E. ÆF a) 2 Reétîs. î a

Ergo AæBæCæDæEÆF-

.. pARS



                                                                     

LIBER Prunus. 7l.
PAnle

AÆBŒC au DÆEŒF.tngm.I.BŒC æ Bœuf

A Va) Dc I un.
COROLLARIUM u.

In Triangqu Ijofçele raïa»- . d

gala AC D anguli ad bafin .911?
T fimt finirefii. .

Et

wdrati A B C D ’Diameter
illius angulos bifitriam jecat.



                                                                     

I

72.. EUCLIDIS ’
DEMONSTRATIO.

PARS I.
In Quadrato ABCD duâa Diame-

tro A D , erunt A C D. A BD Trian-
gula Ifofcelia 8.: Rcâungulu, ndcoqucin
Triangulo A C D , anguli (184 T saqua.

H- 1! les inter’fe. a Deinde, I A 4
(flacon. Anguli Qfld C Æ T æ 2 R. il b

. -C a) 1 R.» l s
QŒ T a) I R.

Atqui Q æ T
Ergo (L84 T finguli a) semi-rada.

P A R s I I.

Eodcm modo , quo demonfimtumefi
in Triangulo A C D angulos Qôc T
fingulos cflè femircftos; miam probarî
permît in Triangulo ABD angulos 0
84 S lingules cm: fcmircâos: Unde jam
flatim fequîtur, quatuor angulos Q T.
5.0. me inter (e æqualcs; udcoquc etiam
pater diamctrum AD, angulos A &D
[acare bifariam.

. E. D.

Q CO-



                                                                     

Lrnwnn PRIMUs. 73
COROLLARIUM 111.

pinyin: trianguli aquilateri
cf! ana tertia duorum reflorum,
au dans renia unius mais.

A

BDC’
DEMONSTRATIO.

Anguli A F11 B EH C fimul fun: go z R. a aThœm.
Atqui tresilli anguli A.B.C. (un: æqualcs.b bang,

Ergo fingulî fun: :0 uni tertiæ 2 Reflu-
rum.

Deinde angulo A bifeâo pet lineam
A D , facile patet c illam elfe bafl per- c 4- L
peudieularem: moque cum in Trian- ’
gala A DE: angulus AD B fit métas,

E 5 angu-



                                                                     

74 ÉVOLIDIS."
augulos B 84 B A D fimul facerc unum
Reâum feu trcs renias unius Rcâi: Cam
jam angulus BA D fit femiflîs anguli B,
faquîtur illum aire unam tertiam ô: an-
gulom B cire «hamadas noms Reâi.

Q. E. D.

SCHOLIUM.
a Omnis figura ,refiifinaa divi-
ditur in un: triangula , que» ha-
lant latera, demptis duobm , 19’

anguli triangulorum conflituunt
angzzlos figura.

DE.



                                                                     

Luna Prunus. 75
DEMONSTRATIQ

ID

A. Blutta quodlibet polygonum ex: gr: peu-
tagouum A B C D E , fumatur alîqnod
punâum F, ex quo ad fingulos angulos
ducantur reâæ ; a: obtîncbuntur to:
triangula quo: figura baba: lacera, adco-
que hic quinquc triangula.

Cum autem unumquodquc triangu-
lum contîneat duos angulos mâtes (pet
Th: I. ) quinquc triangqu contincbunr
l0 angulos rcâos ; a quibus fi deman-
tur anguli rcâî quatuor circu F pofitî

( l3. I.) qui ad figuram non pertinent,
reâunebunt pro angulis figura: 6 angulî
rc 1.

Cam



                                                                     

76 EUCLI’D.18
Cum jam duo anguli rcâicontînean-

tur in une triangulo, qeruntinduobus
86 6 in tribus triangulis.

Undc jam concludimus pentagonum
ex une angulo dividi pofle in tria trian-
gula : hoc cit in toc triangula, quot fi-
gura barbet lutera demptis duobus.

mm dcmonflratio unîvcrfilis efi pro
omnibus polyoonîs; 8c Tabcllæfequcn-a
us dt fundameutum.

Latcra dzl4lsd6l7Triangulî l l l z l .2 I 4 d-L
AngulirctËti!’-Ï4l 6 [811°

Lama :8! 9!l0jllillTrianguli .TÎ-fl-Îï 9 i le"
Anguhreâx mjzn m;

Cujus bic CR Scnfirs. Figura Ex:Gr:
6 latcrum, dividi porefl in 4triangula ;

r 85 illius anguli omnes valeur 8 radios.

PRO-l



                                                                     

marin l’humus. 7’7

Pnoro’srno XIV.

Si ad alicujus rafla AB pun- "son:
du»: B dua rafla CB. DE non
mimaient panas dut-fa, angulas
quifunt daincaps AB D. A BC
duobus Raflis aqualas fatarint ,
in diraflum arum ifla rafla , hoc
a]! C BD arit ana Iinaa Raâa

a I’ . IIIDDa
Inverfa præcedenns X I I. I.

DEMONSTRATIQ
Ex quolibet punâo A lineæ AB,

aquæm’" Puffin DÉC C , ducnntur

V AD.



                                                                     

78 EUCLInIs
A D. A C. 8: obtinebuntur duo Trian; u

. gula ABD. ABC. quorum . Îî
ËtîËÎŒ’ 6 Anguli fimul au 4. Reâis l à En

a. Anguli ad B au a Reâis ÈAS- t3

4 Reliqui; [en :13 DAC.& C’&D æ 7. Reâîs. L]

Ergo D A C cil Triangulum reâilineum
adeoquc -D B C linea Reâa.

un. DEMONSTRATIO.

Itemm Centro B, quolibet radio de-
fcribatur Circulus B C A E D , alias 3*
eus CE erit menfura anguli C B E, a
anus E D menfura anguli E3135 cum
jam duo anguli CBE a; EBD P091;



                                                                     

Luna Prunus. 79
tu: aquales duobus mais , L pater duos ar-
tuSCE 8: ED, hoc el’c arcuni CED
comprehendcre meulons. duorum teflo-
mm, adeoque ! arcum C E D elTe Se- a non

micireulum. I * M’Ni
Cam autem Semîcirculus ahi

Circulo non poth abfcindi nifi- perDia-
menum z Sequitur lineam C B D cfl’e
Diamctrum ifiius Circuli 3 ideoque C2
1mm Diametri illam elfe lineam Re-
âam. Q. E. D.

PRO;



                                                                     

8° MEUCLrI-Dgs.

Pinorosuio XV."
mon. Si dua rafla A B. C D fa in-

vicamficent , angulos ad verticam
E oppofitos, [cilicat E (9j P aqua-

Iasz’ntar je fadant. .

DEMONSTRATIO.
Anguli EIŒ 0 3° 1 Ri .

hlguïo Anguli P fifi 0 a.) 2 R-

em. ErgobE EH anp æ o.ablato utrîmque O.

en». EWP:

. z. cg



                                                                     

LIBER humus. 81:.
CCOROLLARIUM I.

Œua rafla ficantas fi mutuo
l u purflum intarfiftiom’s quatuor

n angulos faciunt quatuor raflas a-
orales.

DEMONSTRATIO.
Anguli E E4 Q° a) z Reâîs. , .
Ut& PŒ 0430 z Rcâis. iA a]; 1
Ergo4ang:E&l (LIEl PÆOæqReâis.

COROLLARIUM II.
Omnas anguli circa idem pun-

flum conflituti «squales funt qua.»

tuor refîis.



                                                                     

sa * Eucnrors
D-EMONSTRATIO.

Omnes anguli qui poffunt confiitui
inti-a angulum E , fimul fumti fuma) au:
gulo È.
Omnes anguli intra Quo ipfi Q.
Omnes intra P æ ipfî P. A.
Omnes intra l O a) ipfi 0.

à
Ergopmnes intra 4 ifios angulos (un:

a) ipfis E. Q. P. O.
Acqui hi fiant a) 4 Reâis.

Ergo etiam omnes ifii funt a) 4 Reâis.

PRO-3

l1



                                                                     

LIBER Pnrmus.’ 83,

PROPOSIYIO XVI.
Triangulz’ A B C uno lutera A B

producïo in E,axtamus angulus AC

utrolibatintarno U oppofito A val

B major afl. -

A

B

DEMONSTRATIO.
Hæc contînetur in Theoremate II.

Prop: 13.1.
Si enim externus angulus A C E fie

æqualis duobus A 8: B fimulfumtis: ut
ibi demonfiratum eü , necefl’ario requiq

un, illum en]: majorent nuolibet velA
vcl B fepmtlm (unira. I

, F a PR04



                                                                     

84 EUCLIDIS
PROPOSITIO XVII.
Trianguli ABC duo anguli.B. C.

me! duo alii quilibat , quocunqua
morio fimulfumti , duobus raflis
fiant minoras.

A.

3’ d’E.

- DEMONSTRATIO.
Hæc fimiliter continetur in Thcore-

fluate I. Prop: 13.1. i v ’
Si enim tres anguli A. B. C. fimul

fumti faut æquales duobus Reflis, ut ibi
demonfiratum efl: , neceflario fequitur,
duos B. C. vel A. B. vel A. C. fimul
fumtos, debere minores effe duobus re-
au.

:. C 0*



                                                                     

LIBER Palans. 85.
COROLLARIUM I.

4 In omni Triangqu , cujus unus
angulus [unit Reflux val Obtufus,
reliqui fiant acuti.

Cafus I ,v in Triangulo Reâangulo.

A

a .9DEMONSTRATIO.
TICS anguli Ali-j B Æ C æ z Reâîs. a amëxë

Arqui B æ I mac. lis. n°1» 1;. Io

Ergo A æ C a) I Reâo.
Et Coniequenter A 8c C finguliacutî-

F Caqu



                                                                     

86 i E u c L I D r s
Cafus Il. in Triangulo Obtufangulo. il

in
u

c

D ETres anguli C Æ D 9d E ce z Rcâis. a

Atqui D 4 I Rcâo.
Ergo C3115. D I Reâo.

Adeoque a fortiori fequitur angulos C
ôz E fingulos cire acutos.

’ ’ (L E. D.

CO-



                                                                     

1133p. PRIMUS. 87.
COROLLARIUM II.

Omnes anguli Trianguli aqui-
Iateri , U Trianguli Ifiifcalis an-
gulifupra bajin flint acuti.

A

,3 .0
DEMONSTRATIO.

.Cum omne Triangulum æquilaterum
arum fit Ifofceles, confideremus Trian«
gulum appofitum AIB C: in quo ad bu-
hu duo angufi

B æ C film: D 2 Reétis. a a 17.1.

Arqui B au C. b MJ,
Ego B 85 C finguli fun: D 1 Retto.
Et pet confequcns (une acuri.

qu. D.

P4 PRO.



                                                                     

Theou x .

.ThJI.
1;. l.

b 5. I,

88 EUCLIDIs
P norosrrro XVlH.

Ornais Trianguli A B C maxi-
m0 larari A C opponitur maximas
angulus A B C .

DEMONSTRATIO.
Produâa C B in D , ut fiat A D æ AC.
Ut Br produâa A B in E. , ut fiat

C E a) CA.
Erit

Angulus ABC, fi D I
Atqui D a) A C B. b

Ergo .4ACB.. . Deinde.

i rw A] mais



                                                                     

Luna PRIMUS. 89’
Deinde.

Angulus ABC 4 E. a
Atqui E œBAC.b
.Ergo ABC 4BAC.

Mia DEMONSTRATIÛ.

E medio duorum laterum AB. BC, .
duéiis perpendicularibus D E. F G : ut 8c
lmeis BE. BG.
Duo Triangula A D E. B DE f6 habent

juxta 4. I.
Adeoque angulus A ao ARE.

Arquî A B C’S A BE.

Ergo ABC 4 A.
Deinde etiam v *Duo Triang: BF G. CFG. (un: juxta 4. I.

Mecque angulus GBC ao C.
.Atqui ABC C GBC.
Ergo ABC 4* C.

Q E. D.
F 5 PRO. .



                                                                     

l Nora
Def. 4.

90 ’ E U c L r n 1 s

PROPOSITIO XIX.
In omni Triangqu A B C mir

xirno angulo A B C. opponitur Ia-

tus maximum A C. .
Inverfa præccdcntis X V I I I.

Prætcr fuperiorcm præparationcm an-
guli D A C. A C E , laifecentur redis
A F. EG: facile pare: illas lutera D C.
A E dividcrc bifarium pet 4. I. .

TumDA æ AC a: DC. .
Sumtis femiffibus. erit.

A C C PC.
Arquî PC B B C. l

,Ergo ACmulto 4 BC. I

A Deinde



                                                                     

LIBERPRIMUS. 9:
Deinde ctiam.

AC EH CE C AE.
Eric AC C AG.

*Arqui AG C AB.
Ergo AC multo C AB.

Mia DEMONSTRATIO.

B CBifeâis angulis VA 86 C . pet lineas
"43318 AF, CG, ex angulo B maxime
ad lilas bifecantcs durantur perpendicu-
larcs BFD, B CE: Brun:

In Triangulis A F B. A F I).
Anguli A Æ F ava-A Æ F.

Ergo tertius A B F un tertio A D F. a nîmfi’
Mecque In Tria’ngulo A B D cri: p

A B a) A D. b b 6. x.Arqui A c 4 A D.

N,w-Ergo A C C AB.
Simi-



                                                                     

93 EUCLInrs
Similiter in Triangulis CGB. CGE.

Anguli CŒGæCŒG.
Ergo tertius C B G ao C E G.

bal. Adeoque in Triang: C B E crit. b.

i C B a) C E.
Atqui A C C C E.

Ergo AC C BC.

PR0«

il



                                                                     

a.

Luron l’auras. 9;" «

PROPOSITIO XX.
Trianguli A B C duo latarafcil. 395

A B. A C. aut alio quocunqua
morio fimul fumpta reliquo BC’ i

fait majora.

A.

B la.DEMONSTRATIO.
Propofitionîs bujus veritas immediate

.fluit ex Archimedæa lineæ Reâæ dcfini-
riche; Arl oculum enim pater viam par
quamlinea frotta BAC a B ad C duâa
cl! diverlam elle, a via lineæ B C, quæ

flatuitur reâa. i ’
Efgo linea reâa B C el’t omnium mi- .

nÎma a quæ a B ad C potclt duci.
Adtoque etiam linea refila B C crit î»

liriez flafla RA Ç: Q. E. D.
I? R 0-



                                                                     

Timon
14’

z
94. ’ EUCLI D13

PROPOSITIO XXI.
Sia tarminis unius lataris-BC

intra triangulum jungantur dua
rafla B D. C D : ba lataribus tri-

’ anguli BA. A C minoras quidam

arunt ,- majoram varo angulum
B D C. continabunt.

DEMONSTRATIQ
Pans I.

Fer Archimedæam reâæ lineæ definia
tîoncm linea B C ell omnium brevilT-
ma, quæ a .B ducipollunt ad C. Ergofi
a B ad C er aliam viam ducatur linea live
incurvata Eva flafla, ut B A C, vcl B D C.
ncceflàrio illa via erit major. Pater autem
ad oculum quo punfiurn fraftionis ma;

à".

a



                                                                     

Lrnnn Prunus. 9;
gis: linea B C recedat, eo viam Per-
qnam ilia linea procedet elle etiam lon-

4 giorno, adeoque etiam lineam clic ma-
. prem.
h. Arqui punâum fraâîonis A rugis a

lima B C reccdit qunm D. Ergo liner:
m BAC erit major linga BD C.
E

PansIL
Externus angulus BD C 4 D EC. Il

interne.l

Arqui augulus DÉC 4 A interna. b b 15: L

hl
Ego augulus B D C multo 4 A.

Q E. D.

6. î.

PRO-



                                                                     

frou. 8.

abrias.

buttas.

96 EUCLIDIS
PROPOSITIO XXII.

Ex datis tribus raâis A. B. C.
quarum dota qualibat tartia fiant ’;’ï

majoras, Triangulum conflituara. ï

IDE-Ï: KG Il
CONSTRUCTIQ

I. In infinita linea D H , lineis datis .
A. B. C. fume æquales DF. FG. GH. ;

z. Centre F 8: radio FD delcribe Cir- :5
cuium D I , 8: centre G radio G H circu- a;

lum H I. 43. Ex punâo interfeâionis I , ducau-
tur reâæ I F. I G.

Dico FIG clic triangulum quæfitum.

DEMONSTRATIO.
FI go aDF a) A. Per con-
FG ao B firuâionem.
GI au bGH a; C

.E. F. 1
Q PRŒ



                                                                     

Luna Prunus. 97
PROpoïsrrro xxur.

Ali data rafla A B punfiumC frou. 9.

angqu raflilinao D E F7 arquaient

G 6B agitera. a
A . c a H

D ,I Î
1. In mais E H. E1 fumclduo punâa

. D. F. illaque jauge reâa linea D F.
2. Tum a fiat ad punâum C trianguluma "3’

G C B , habens latera æqualia Iateribus
trianguli D E P.

Dico angulum G C B elfe æqualem ipfi

D E F. r
DEMONSTRATIO.

In triangulîs G C B. D E1:
Latus GC æ D E - Per confitu-
Latus CB au EF &ionem.
htus BG an FD i
ErgobangulusGCBæDEF. un

0.3.11.
G ’ i imo.



                                                                     

’98 .EUCLIDIB
PRO’POSITIO XXÎV.

Si duo triangula B A C. B Al)
duo laura B A. A C duobus B A
A D &qüalid babuerint. aluna»
alteri ,- unum’ rem triangulum ha-

bmt anguluin iflis lateribus con-
tenta»: B A C majorent alitera
B A D ; habebit poque bafin B C

majorent bafi ’B .  

PRÆPARATIO.
1. Centra A per C defcribecirculum

istranfibît pet D, cum AC. A1) poum?
tut zqualcs: Et BC càdît thym D.

z. Ducatur ma: D C. *  . , * - p g;



                                                                     

Luna Publics; ".99.
DEMONSITRÀTIO.
In Triangulo A D C. latus A D

ponitur æquale A C. ergo angulus
S au. .

Atquî S 4 O.
Ego Q D1 0-

Adeoque T multo D! 0.

Quart: cum in triangule. B C D angu-
lus T fit D2 0 cri: Incas feu Bafis BC
major a bali BD. ’ ’9° I3

QE. D.



                                                                     

pgoo -Evcntnls
Mia DEMONSTRATIO.

A

in,
Ex D duâa Perpendiculari DE r, in

Triangulo B D h.
Angulus BDE efl: 4 E.

Ergo par 19. I.
Latus BE 4 BD.
ArquîBC 4 B E.

Ergo B C multo 4 B D.
Ve! hoc modo ad candcm figuram. :

Ex C ad B D aut illîus produâam dufh 4
perpendiculari C F , in Triangulo B F C.

Angulus F 4 C.
Ergo pet 19. I.

Latus B C 4 B F.
Atqui B F 4 B D.

SErso 55 malt; (En
TenuJ



                                                                     

Liman humus: roi
renia DEMONSTRAÎIO.

Angulo D 3c bireao ; a bifècam

un B E ex D ducatur perpendicularis
DEF: Tum

în Triangulîs BED. BER

AngulîBlÏlEæBŒIE.
Ergo Cor: 13.1. -

Tcrtius D a) Tertio F.
Mecque pet 6. I.

Lama BF go BD.
AtquiBC 4 BP.

Ergo etiam BC 4 BD.

G. h P1104;



                                                                     

l 60

zoz’ EUQLIDIS

P noves imo XXV;
Si duo Triangula ABC. ABD.

J

4

I duo lutera AB. AC. duobus 14-
ten’lms A B. A D æqualia babu-

erint, alterum alteri ,- unum vero B
i ’Triangulum balzan: bajin B Cm4-

jorem airera CBD; illud. Imbelzit
«ploque angulum B A C majorons

.3141).
Inverfn præcedentîs X XI V. I

A

D I C,DEMONSTRATIO.
Ducatur rcâa DC &angulus DAC

bifecctur lima AD.

- ’ Tutu



                                                                     

Luna PRIMUS. la;
Tum angulus EAD se EA C.

Atqui, EAD 4 BAD. A
Ergo adam EA C 4 BAD.
Adcoque BA. C multo 4BAD.

Eteadcm efl demonfiratio five punâum
B cadat in D C five infra inam-

Mia DEMONSTATIO.

Hic duo Triangula Propofitioncm (pe-
âantia , fimt B A C. B HI , in quibus

. BAæBH ACæ HI: BJfiSB C 4 Ba-
fi B I: demonf’rrandum cfl quod fit angu-

lusBAC ç 3H1. .Tum duâa AH. ut& CG a) 1H (en CA:
Emnt ABH. A C G Triangnla Ifofcclia.

Mecque anglilus CGA a) CAC.

Atqui CGA 4 IHA.
Ego - CAG 4IHA. )A’
BAnguîus .BAH a) BHA.) q

. Eritangulus BAC 4 BHI hoc en D.



                                                                     

m4 .EUCLIDIS
PnomsrrlDo XXVI.

mon Si duo trianguld duos dngqus o C"
n. duobus nngulis guzlas babuerint,

alterum alteri , d’5 unum lotus uni

[ami daguait: , five quad adjacet
æqualibus anguIis , five quad uni
æqualium angulorumficbtenditur ;.

1114 U reliqud hmm reliquis lad
teribus æqualid habebunt , alterum

’alteri , (9* reliquat»: angulum re-

B ligua angulo.

- D A. n "
E r1; a E GF Î
DEMONSTRATIQ

C A s U s I ..

Si. B C ponatur aoBE F : tum hæc proo
pofitio convenit cum præccdentc V 1b
311cc ne cadcm cf: 4 amonfiratio.

I q : D ÇA.



                                                                     

1mm; PRIMUsi in);
CAsvs Il. A,

Si AB ponatur a) D E: quia jam
anguli B. C ponuntur æquales E. F. etiam
(Coroll: 1;. I.) cri: tertius A æ tertio
D: adeoque rurfus per Cafum I inîfiîs
Triangulis amuïe crunt æqualia;

SCHOLIUM.
Si duo Trianguld A BC. DEF.

duo latent AB. AC duobus lata-
ribus DE. DE caquât: , alte-
rum alter’i: ut U an qus B. E,
ogualibus mon: A C. 5D F op-
pofitos coquelet g ut U pneuma
angulos v1. 7), æqualibm lato-
ribus comprehenfis , fimz’les ha-

1mm: ; 1114 reliqua connin haba-
lnmt 4051441221.

DEMONSdTRATIO.

G5 ,CAG



                                                                     

"106 EUCLIDIs.
CASUS I.

In Triangulis Reâangulis.

A

E P
Triangulum DEF concîpiatur appli-

catum adTrîangulî A B C latus A B , fed

(in: contraria , ut fit idem cum Triangu-

la A B G. B - .Quo filao GBC erît linea reâa, qui:
a :41. duo angulî ad Bfum: reâî : 3

Deinde qui: A G. A C (un: æqualîa
b)’ L crit angulus G a) C. b A .

Adeoque tertius G A B æ Tertio
cCor. CABc a) EDF.13.!.

Ergo duo Trianguîa A B C. a: A B G
a 4.x. (au D EF habent omnia æqualia. d

CAf



                                                                     

LIBER’PRIMUS. 107
. C A s u s I I.

In Triangulis Obliqumgulîs.

. D
a B a c E H r

Eh nka n B-È H: E P
Dual? Perpendîcularibus A G. DH.
InTnangulis ABG, DEH, erit

Angulus G a) H.
’ ABG æ DEH.

Latus AB a) DE.

E180 AGI) DH. c ezôd.(hure duo Triangula AGC. DHF,fefe
(juta Cafum I. hujus Scholii: Et-

g° ’ cr?! angulus C a) angulo F: 8ç con-
fluents pet :6. I. in Ttiangulîs A B C.
YEE°mnîa cran: æqualia. QE. D.

d P R 0-

b I.



                                                                     

108 Eucntnts’

.4 .PROPOSITIO XXVII.
113m.
18.

Si in dans reflets AB. C D refla

E F incident angulos alternat T. Q
eguales 19;th , 1’654! inter [e me:

parallele.

FAX.

A. K,

DE

- gyc5 r a

.a- g.-..:



                                                                     

Luigi humus. ’tb’p

DEMONSTRATIO.
Ex G 85 H duôtîs perpendicularibu

GL. HK, Etit BIn Triangulis G L H. H K G.
Angulus L æ K.

Q a) T.
Latus .G H. commune.

Etgo pet 26. I.
Lame GL. a) HK.

Mecque pet illa, quæ fupta ad De-
ïmitionem parallelatum difia faut, enta:
fine: AB. CD parallclæ. 1

(L E. D.

.scHotiUM.
CumËmdemonfitatum fit noças AB.

CI) elfe parallelas , 8: triangule: *GLH.
KG omni: habeatit æqualia, confe-

quater (adam pater limas G K. L H. a
Wmdicularibus GL. HKabIëiflas, in-
ter (a cire æquales 3 id quad Tacq’uctus

une: magma numetat.

.pROa



                                                                     

fluor.
19.

in Eucntnts
Pnorosrrto XXVIII.

Si in dues reflets A B. C T ’
mêla E P incidens fixiat exter-
num angulum 0B eqmleminterno
U edeafdm panes oppofita Q:

.Aut fi fadet duos internas 19’ ad

I mfdempartes P. a, jimulequa-
les duobus refiis : parallele’e enmt

interjè refîe AB. C D. V

DE ’



                                                                     

"annk Patents; Înt
DEMONSTRATIOJ

PARS I.’

, Angulus T a) O. a a "5.1.
p Atqni (La: O pet propofitîonem. r

t Mecque lineæ AB. CD. fun: pa- .
o ranche. c I , ’ "7.1.

PARSIL

.Atqui (LE! P æ 2ReâispçtPtop.

ErgocO 014 P-aoQ P10 P. demeAxJ.
uttinque Po à

0300,.
Ego ,petpartem prîmam hujus, lineæ

AB. C .funt parallelæ.
q. E D.

x t

PRO-



                                                                     

rincer.
20..

in. EUCLIDllsr"
PROPOSITIIQ XXIX. a;
si in rafles parallelas AB. Ï

C’D reflet E Pincidat. .
,1. Miami anguli 19’ n°2 yl

inter je erunt equales.
a. Externus G erz’t quelle A.

n interna 19’ 4d eajdem pertes op-

pofito R. i
;. Duo interni 19’ ad enf-

.. dem’pertet T. R.. firme] mon: *
. lamies duobus wifis.



                                                                     

LlBEKPRIMUS. 11;

DEMONSTRATIQ

P4331.

aï- l ’ -.
a KK .à-" s. .4- B

c J K D
D032 perpcudîwhre; GL. HK,ctunt

fqnzlesintetfç; initia ca, .quæaddefinià B
houent lineatum parallelarum diâa fun:
Mecque - l -

hTmæmsGLH.HKG.
Lotus G L :0 H K.

G H a G H.
Angulus œ A K. ’

, 5F30 angulusrT au Q
H PAn!



                                                                     

H4 EUCLIDIS

PARSII;

a) z Reâis. p.

-1!



                                                                     

Luna PntMU’s. fig

PARS 111:.

GGÜ’JTœzReais,shÏ 313.!;

G œ R. h hpflmp ’

g - ranz.Brgo R æ T æ z mais.

V l q D. E.

H z. A PRO;



                                                                     

116’ C ,EUICLIDIS

PROPOSITIQ XXXQ 1’

1 JWon ’ Si due racle AB. 6D. » 2.
parallele ad eandem E F ; ide
crient quoqiie inter fi paradait.

BDEMÔNSTRATIIO.
Ducatur pet tresdatas. te&as [inca G K.

B "Mo Angulus 030 P. a proptet parallelas
v .A B. EF.

Augulus (la P. I to ter annelas

CD. EF. P P
Et ang. O a) alterna. ;a 37.1. Èdeoque AIB.CDfunt inter reparu":- V

. P39-



                                                                     

Lnuzn BRIMÜS. En;

PROPOS [ne XXXI.
Ter datampunflum G durera mon... V

incomAB, queddteCDfitpa-p

ranch. ’

CONSTRUCTIQ
I. Ex punâo G ad dam C D due

teânm G H fub uofibct angulo G H C.
z. Ad lineæ H punâum G fac a an- "3.x,

gulumH G B æqualem ahgulo G H C.
Dico B G produêtam cire ipfi C D p1-

nllclam. . ’ , ’
DEMONSTBATÏQ.
Angulî dtetni GHC HGB (ont 2-

duales pet conflrufiionem. Érgo b lineæ b :7. I.
AB. CD. (un: parallelæ.

H 3 PRO-



                                                                     

’118 EUCîLIDts

Pnorostno XXXIÏ.
fient. Omnis Trianguli ’uno latere

Il. u . ’ *produflo. -1. Externus angulut duobus
internis U oppofùisequali: efl. 4 i

2. Trianguli ne: angulifimul 1
[ami duobus refit: equales fient. ’

. B Cr E
Duæ ha: partes idem dîëunt , quad duo

ThCOtemata. in Scholio 13. I. deman-
Bran , quævîdori potetunt, cum omni. .

bus fuis Corollatiîs. .

PRO-



                                                                     

LtnnnPnIMus. 119 i
PROPOSITIO XXXHI. v

I i Refle AC. BD que arquais: Un... Â o
r: parellelds A 13.76 D ad enfileriez”

partes conjunguut,’ 271e 19’ zpje Æ-

quales font 19’. parallele. B. .

A Bi0

J .

- fi C - . D ,.DEMONSTRATIQ
Duâa Diametto A D , in Triahgulio

RA D. A D C. . . z *
Lams A B æ C D pet propofitîonem. ,
Angulus a O a) Tpropter patafiolas: :9. I.

A B. v C D . I RLotus AD æ A D.
Ego per4. omnia funtæquahu’, nim.

Larus BA C :0 BD. -
Angulus Q au S adcoquebACb J.

84 BD parallelæ. ,u ’ :7
H49- PRO-



                                                                     

, 44.

’ Il. EUCL-IDLS- t .
N P n ovo a un). XXXIV.

mûr. * Œurdllelogrammi A B C T
oppofitu lutera (9* mguli. qua-
Iid fient 3 ipfumque a sz’umetr

ficutur bifdrium. i
DEMONSTBATIQ

[il Triangulîs B [A D. A D C.

I Angulus a 0 æ T proptet parallelas

"9* A B. CD. i ’- r

l

Angulus I .S :0 thoptct parallelas, il
VAC.BD. I

Latus AD a; ADl.
Ergo pet 26. omnia funtæqualia; fc:

Latus AB æ C D.
Lotus - BD a) A C.
.Angulus B a.) C.

Adeo ne pet 4. Triangula BAD. ADC
une: fe aux: æqualia. Voca-



                                                                     

u

Luna Patrons. - tu
A

SCHOLIUMI.
Vocatîs in auxîlîum illis , que: an-

tea ad Definîtîonetys. Libri I. de ge-
nctatione SuperficiEi dîâafunt , a: iis
quæ poftea ad definîtîoucm t. Libri Il.
ab hifce non dependentem dîcentut, fa-
cile et hac propofitione elîcîtut dimen-
fioôz area parallegtammi teâanguli g qua:

producitut ex multiplication dam-umla-
tetum contiguotum , feu qua: unum et
angulis mais comptehenduut.

Sic Ex: Gt: fi pardlelogrammi teâan- .
guliACDB. lotus A C ponatut 4 pc- *
dum, CD6 pedum; multiplicetut4pet
6, 8e obtinebitur produétum 2.4 pedum
quadratomm pro area paranelogtammi

le uli..
mm autem in modifie omnîala-

un fun: æqualia ,. patct ad invenîendam
filins atcam nihil aliud. opus eflè, quant
ut unum ex cius’ lateribus pet (c ipfum
muhiplicetut.

H V5 l Quate.



                                                                     

un .EucLItDIs
D

L IQuare fi in Quadrato AB CD, Ia-
tns C A ponntur q pedum , multiplican-
do4 pet fe ipfum,,venîetprodu&um 16
pedum quadratomm pro area qpadtati

ARC D. - . ’
SCHOLIU M Il.

Vide Figutam Pag: ne.

Cum ex hac propofitîone putes: dia-
metrum parallelogrammi illud dividere
bifarîam , pute: fi iterum ponaturparal-
lelogrammum A C D B erre teâangulum,
triangulum teâangulum. cfle lemiflïn
ifiîus parallelogtammî ,1 adcoque pro A C.

CD. fumtîs iifdem numCtis 4,18: 6. Tc-
’ miflîn fapetîorîs produâi 24. fcilicet n.

facete ateam trianguli ifiius. reâauguli

A C D. . . -Quîa autem ifla Area t z triplîci mul-
tipliçationîs forma obtînetî potefl: , Ri.-

’1icct multiplicando vel z pet 6 : vel 4
PCY



                                                                     

-Lmnn Prunus. 12;
P6 3; V61 4. pet 6&ptoduâum z4bî-
ftcando; hinc etîam triplex atitut regug
la cujus ope inveniatut Atea Trianguli I
AC D, quad hic tantum fiatuimusRe-
éhngulum: multiplicande nimifum.

Veldimidiam-altîtudinem feu perpEn-
dituhrem A C pet totam bafin C D.

Vel totam altitudinem A C pet dimi-

dîam bafin C D. â .
Ve] totam altitudinem A Cpet totem

bnfin CD , 6: produâum , quad dabît
arum tarins parallélogrammi reâauguli -
ACDB, bifecandorut obtineatur area
dimidiî parallelogtammi , hoc efi, pet

banc Pro: 4, Trian ire uliun. P 3 gu’. 6h"?

SCHOLIUM III.
Quoniam quicquîd pet Multiplicatîœ

nem compafitum cit , iterum par cana
tratiam Divifianem in [au principîa re-
folvitur, miam-facile in omnîparallelo-
grammo reâangulo cognîta ’area, 8: al- ’

tenuto latere, alterum poteü invenîri.

VideFîgutam Pag: ne.

Sic appafiti nafitî parallelogrammi
A B , area inventa efl pedum qua-

. «irato-



                                                                     

i 124 E u c r. r n r a
» dratarum 24., fiiam ponatut cognita ba-

fis CD 6 pedum, de ifla area 2.4. divi-
datur pet baiîn 6 , invenientut 4 pedes
pro altitudine feu perpendiculari A C:
quia fcilicet antea produétum feu area 24,
gemma fuit ex multiplicatione 4. pet 6.
’ ’Similitet cum ’Triangulî Rcâanguli a

AC D area repetta fit pedum quadratu-
rum 12. ( utpote dimidia areævparalleio-
grammi ACD B) fi itemm ponatur co-
gnita bafis C D 6 pedum, se tum area
1 2. , dividatut pet di’midiam bafin 3, in,-

venientut etiam 4. pedes pro perpen-
diculari A C: quia amen hujus trianguli
area la gemma fuit ex multiplication

4 P" Br h f

PROF



                                                                     

Lune Prunus. ne
haras r’rryo XXXV.

Faullelogrummu A D. F (0.1???
, fuper cade»: bafi C D U inter.
* eafdempamllelasAB. CD confli-l 4

Mafmïeqmliu. » a
1: sans).

v. .1, .DEMONSTRATIO.
Tres hic occutunt coûts. quîtatidem ’

Êguris exhibentur. ’ r
Ami Figurant i.

Latus AE æ CD
Latus EB au CD lM’I”

ErgoAE4 a) E3; un.Confidetcntur jam duo triangula EAC.

3E1), in quibus d
i hm! EA a BE.

Angulns .I A a; BED propter p3-
. PallclaskC. . BD.
ï [Lama AC a) BD perm. I.

I Ergo



                                                                     

. 126 EUCLIDI:
hlm Ergo Triang. b EAC æ] .

Triang. BED Acide. -
Triang. EC D æ ECD

Parallelogr. EACD a) Parall. BECD«

Ad Figuram Il.
Lotus AE au CD.,ç XI .
Lotus FB æpCD. A. 3* ’

Ergo AE æ FB. p8.
FE FE.
AF œEB..

Latus FA æ BE.
Angulus A a) B ED. propret p1-

; , tallelas AC. ED. -ï Lama: AC a) ED. pet 34.1. l
MJ. ErgoTriaug. cBAC a) BED. ph

Trop. EFCD.:DEFCD.
Parallelog. AD æ Parall. F1).

Ad Figutam III.
Latus Ali a CD L
Latus FB ce CD. l 34’ L

Ergo ÀAEœ EB, .
EF. EF. A

AF a l E37 (une

-Ai""i’.; 1..
z). r.

Quare jam in Triangulis FAC. BED.



                                                                     

Linaire Prunus. tu
Quatewitetum in triangulis F A C.

BED. " I ’l Î v A
Latusp , FA sa

i iAngulus A’ a) BED. 031p:-
r. tallelasAC. En". A, ..

Latus AC æ pet34.I. .
Ergothiang. FAC nTriang. d a. t.

S, , .

a

’.BED.- u I.
Triang. FE G a) FEG.

zîo l B F G D.

Triang... G C.D G C D
Parallelogt. AD a) Parallel. vED.tu. D-

Ttapezium E A C G :0 Trape’ Ë
A

;A. ’ v

PRÔ-



                                                                     

1:8 Eucnrprsrz
[moto-st "rio p

Ï?” . Parallelogramruu 4E. Hi) fie-
- par qualiburbdfilzus CE. FD , U

iuter leafdem paradeur A B... C D :
60141M134 ,. Iinterfifimt acquittiez.

q Il il?» N
à.

DEMON’STRATJQ.

DueantutreaæCI-I. E3, .quæ erunt j
a 5;. I. , æqualês parallelæ. Hoc filao ctit.

Parallelogt. AÈ au Pareil.
Atqui Parait. HDiæ eidem 35.1.

. Parall: EH. Ç

un. 1. ErgabParall. A’E en Parall. HD.
Q. E. D.

sCHQ- Il



                                                                     

LturanPnruvs- I 1:9
4.5.0301 1 U-M t. ,-

IiAd Prop: 35. 36. ’
Ex bifcê propofitiouibus Iëduitut non

tamtam Parallelogrammorume .reâangth
lorum, in fpecic’ , .fed etiam generalitct
omnium Parallelogrammorum aream ind

veniti bafin pet perpendi-
culatem ab une latere ad alterumduâam :,
quia fempet potefl: confluai paralleloc
grammum reâangulum fupcr alterius ob-
liquanguli bail 8e inter eafdem. paralitlas ;
idquod priori par 3 5:1. æqualc cit Cum
autem arma aflenfum fit parallegrammi
reâanguli areàm oriri ex multiplication:
bafeos pet perpendicularem , manifefio
lequitut 8: hujus aream eadem mode in-
venui; .

magnum 1-1..
Si Tamilelàgralmmd Gonflüutd

fiat iuer diwfa paria paralldr
rumj’fçiliî’et inter Al). c tu

inter E O. C F. 49341in: inter-
Mfis a r invicem dtflum’um,

1 àfiïë



                                                                     

130 -EUC’L’IDFS Î .
five [1478? cade»: bofz’ 6D, eut X.

1’. five fuper ’equdlibur infinis

CD. GF, ut X,Z5 errent illein- ï;
terfe quillier. ’ ’ a h i . e.

’DEpMÀoN s TR.A T19.

a. . ’ , 1’;

de xDD F. Ï

Concipiamus lineam BEC circumvalÂ
vi circalirream C F. illa neceilariO’cain-
eider cum’A P, quia A P i&a’EI04 æquali

lntervallo àlinea CF Idifianth U
Quoi faâo parallelogramma ’X & Y

eruptimet gardem- parallélàs ’,- .851qu

eadeur bali , adeaque petPtap: 3 s. arqua-
lia; Parallelagtamma veto XH& Z. étant l
inter eafdem parallelas de (upetîbafibus
fendîmeadeoquewrPropmtîzæunlîas

1’ , SCHÔ«

r



                                                                     

LIBÈÈPRIMU’S: ni.

P x chas]; f lia a XXXVII’.

flinguiez C D. VF a:
«de»; bufi Ç’D Ü’ me «Idem

parallelds "A Bi C D. iconflieutu ,

[une inter 12 regardiez. ç il i " .

D

DEM’o’Ns’TRArio. 7

Duâis DE: atallelaipfi CAÉ ut &a gin.
DB parallela-CPF, erit. J ï . ’ i

Parallelogt. b E C a) Patallelagt. C. b 3” L

Atqui Parall. EC femims cil . r t
Triangulum ACD. z v 34.!.

EtParallelogt. B C icmiflîs cil;

Triangulum F C D.

Erga ° triang. A CDæ triailgïîiCDœ ’
Q E. D. I

--. Il: ’PRO-.



                                                                     

’13: :Eucntnrsi.
3P Rot-951’119 XXXVIÎI.

1...... A Triangqu A CE. HFthuper
’8’ Lequalibus bafibus .C E. BD. U

inter l eafdem parulielusi A B. C D I a
ronflituta , inter]? [une quilliez.

DEMONSTRATIQ
un, Ducatur A E G tallelal ipfi AC 8c
3,333. DE ipfiFH. Tutu. Parall.CGao Pa-

. . nitra - I . - .’Atqui dimidium CG efi , -,
Triang.ÂCE. i U "1 34.1. "
’ Et dimidium F B en .

Triang. HF D. " ’

un I a... écrans. ACE au matu-D.

g ’ » L. I SCHQi



                                                                     

LrÏnun PmrMus. 133

S C H-OL I U M.

Aqutop:x3i7.i 38.

Ex liifce.propolitionibus fèquitur non
motum Triangularum Reâan ulorum in A
fpecie, [cd univerfaliter omnium Trian-
gulatum ateam inveniti multiplicando A
dimidiam bafin pet perpendiculatem ab
ingulo op alita in bafin au: ejus pro-
duéiam Cadentem : qui: feniper poteû
ronflitui triangulum reâangulum fuper
alterius trianguli obliquanguli bafi Brin-
tcr enfileur parallelas; id quad priori pet
37. I. arquai: cit. Cum autem aurez:
ofienfum fit Trianguli reâanguli arum
oriri ex multiplication: dimidiæ bafeos
pet perpendicularem,ifequitur etiam trian-
guli obli uanguli areartr eadem multipli«
(adonis arma inveuiri.

13 PRO-



                                                                     

un... .
a

l Scho
34. l.

134 E UÇrLli’b’iè

Pnoros rrto XXXIX.
Si triangulu’ed B C. D BC

Lfint agnelin, 19 fitpereddem bufi
r BC 19’ 4d eusdem partes confli-

tuta : illn erunt grecque inter ces:

dem parallelus. Hoc eflADerit
paradeur B C-

Invetfa Drop; 37.

’ 1A. .’ A a

I" B E C F,
DEMONSTRATIO.

Ducantur duæ perpendiculares AE.DF.
Area trianguli ,A B C invenitut mul-

tiplicanda perpendularem A E pet dimi-
diam bafin BC. a

Area trianguli D B C reperitut multi-
i plieando perpendicularem D F , pet cant

dent dimidiam bafin B C. * .
Quu



                                                                     

LtuznîPRthrs. .135
Quia jam Triangula ALBÇ. -DBC

fun: æqualia, erit Produâum exiA E in
dimidiarn B C sa Produêto ex D F in

v . tandem dimidiam"B C.
Si jam utrumque-produâum dividatur .

.perreandem’dimidiam BC. ’ ’

EritPerpendicularis a) perpend; DE
Adeaque pet eaÏ ad Definit: 3 5. diâa

funt. . ALinea A D erit parallela binez B, F.

Q E. D.

’ a
.14 tPR’O-i



                                                                     

136 vEUckllepxs l
Pno’ronfno XL,

m Si triangula AB 0. ’DEF fine
. ’°’ æqualia, U fitpcr-«equalibu’s’ba-

films BC. EF. 19’ ad :4]ch
partes conflitum : - 1114 en»: quo-

.que inter mfiiem paralldas .47).

B F. - , -Inverfa Drop: 38; L
n

DEMONSTRATÏO. " 

.Ducantur duæ perpendicularcs A G.
D H.

  Area trianguli AB C Oritur ex mul-
tiplication: perpendicularis AC pet di-
mîdîam, bafin B C. Ü

A’rca tria li DEF invenîtur mul-
ËÎÏ’L tîplîcmdo pglîllendîcularcm DH perdi-

mîdiam bafin E F 5   quæ CR æqualîs dimi-

diæ bafi B C1 Qui:
U

,’ZB.2G c E PH.

W7

 ’:

d
’ï

4



                                                                     

. Luna Finit: s. . 137
Qfia jam Triangula’ A B C. D E E

ponuntur. æqualia; cri: Produâum ex
A G in dimidiam B C :0 produôto ex
DH in dimidiam E F [en enndcm dimîf I
Vdiam B C.

Queue (î dividatur’hînc pet dîmîdîam

BC 8c inde pet dimidiam EF.

Erîtperpendieuhrîs AGn 15e end.DH.
Mecque iterum pet ’diâa ad gefinît: 3 5.

’ .Linea AI) crie parallcla B F. V

Q. E. D.   ’

1 g PRO-



                                                                     

e138 Euc’Llols

V PadvosnrloXLÏ.
11m " Si parallclogrammum A E C D
3” Commune»: cum triangule; PC D

bafin CD habuerit, U in iisdem
parallelis A F. G D füerit:p4ml-
Iglogrammum ne: dqplum m’an-

guli;   ’ e C

DEMONS’TRLATIO.

DuEta AD exit triang. a ACD a)
triang. IF C D. ,

Atqui b parallelogr. A E C D CR du-
plum triang. A C D.

Ergo etiam parall. AECD cfi duplum

triang. F C D. C

à Ï.

b 34. la

SCH o1

fil.
V



                                                                     

VLIBER2PR1MUS. C139.

SCHOLIUM le
Imo etiam fi parallelàgmmà *

"mm ABDC cum triangule EFG
.0qu. (Ides, QI).- F G. baènerit
U in üsdem fieri): parallelis , p4,-

rallelogr. , trianguli ÏduPIum tria.

DEMONSTRATLO

ABK’E

C , D F I G: H
Duâa F K parallela .G E, crie.

Parallclog. AD en Para". KG. :61.
Atqui Para". KG CR duplum Trian’a I

guli EF G. pet 34.1.
Êfgo etiam Parall. A D, ejufdcm trian-

guh duplum crit. , V , . l
SÇHO-



                                                                     

(
lâo’ Evcnnns

SCHOLIUM Il.

Si Trianguli E EH tu»; Par-
nlklogr. A (D inter easdempdral-
Ida: exifleritis , bàfis F H fum’t

dupla bajcos C D erit trianguhnn

1E PH æqualejamllegr. I
A B’DK

. C DC D F G:
DEMONSTRATIO.

Triang. EFG a) triang. (,3 8. I.)
Ergo tommerîangulum E F H cfl duplum
trianguli EFG: atqui mode demonflra-
tum efi eflè parallegr. A D duplum ejus-
dem trianguli EF G. Ergo cri: parai].
AD in triang. EFH. l I C

PRO



                                                                     

un: Prunus; f :41
Proposant”) XLH.

mata fiqëakl’toàln.
Ptrallelggrmmm a; comme,
rc,habens angulum C «audion: au;

I M0 Tu ’ l

CON s T 341.0116.

l. Produélæ bafi B C ex A paralleh
ducatur î A F. ’

2- Sumtn C K æquali dimidiæ bali
3C, ex C ducatur CE, ut fit angulus
ECK æqualis D. b . b la. L

3. Ducatur KF rallcla CE. *
DÎCO’C EH; e e pataugiogrammum 1

fiuzfitum. ’ ’
P E!

13h Î.



                                                                     

14:; Eù,oLLnIs*
.PgE Mo N 5.9111 A ;T.,I l0». a

, Hæc nititur Scholio Il. Prop: 41. I.
quia triangulum DAB’C cum paralleld- C
gramme, CF inter caillent parallèles Il
iflens bafin BC babel: duplam bafèos
"C K : adcoque ’triangulum A3 C erit
æquale parallelogrammo. C F; griot! in: ,
conflmâionem etiam angulum C habet .«analemangum. *



                                                                     

LIBERPRIMUS. 14j.

51” k0? ds 1T 10 XLllIe

ZOmIm’s pardielagmhhi A (23m ’.

tomkmenm AC.’ am °
Î jà æqualid.l e l. " "l A ’-

pvïâl le il;
.l ’: en; â- f l E.’

23è MONSTRfiA "17-1 o, I
x x. 1 J: -fTriang. B A Dl æxTridng. 2

n ... .. .7...’u Â’. - .- V
s lTriang. BFGMÎ’h GHD 34’L

t aux-LBKG F14 CBD l

RemaneîenômplerlnlÀlG au e ,com l.
ce. q E.’ DE, PÏM’

PRO-



                                                                     

:44 ÀEugcnxj) 1s

PRo.Posxïro’-XL«IV. J

’M". r Ali Jeux; "524m ,N data
Triangulo ABC quelle paralla- e
logmmmum C G applieare , ba"-
bens angulum C 46qu6711 angulo

data 7).

CONSTRUCTIOÏ
1. Faâo pet 4:. I. parallelograme Ï

C F, æquali Triangulo A B C, (11104 l
habeat angulum C æqualemD, fumât"! l

, CM æqualis N. , lun. 2. Ex M duâa I MH parallchKFa ’
dgcasur. 9&1. fCEênë 15E i121:

3. PC!



                                                                     

.LIanPRIM’Us.’ I4;
3. Per I ducatur L I G pat-allah C M. a a 3m
Dico C G elfe parallclogrammum qua:-

O

fitum.

.DEMONSTRATIÏO. V

In Parallelogrammo EM.
Compl’cmemum El un b 1M. L A un;

Parallelogr: . CI æ CI.l . ’

fatal-1:01? æ-ICLG a) Triangî

.Cum jam angulus LCM fit æqualïs
angulo dam D, 8c latus CM æqu’dle
413th puer parallclogrammùm CG
quæfito fatisfacere. . ,4; l L

lNOTA. Il
Si contîngat lincam elatam elle mîm-

rem dimidia bali B C , feu C K , tune in:
fumi poterît in linca CE; qualishîc fit CL.

Tum exL ducatur L G parallelnBC,

feeans KF in L. - » IDeinde pcr’I et C ducatur rafla C I H
8: mm HM parallcla F K, fccans L G

in- punâo G. .. - le .
Quo faâo obtinebîtur idem parallclo-

gramnium C G , quod prôpofitioni (aria; 4
ficere jam mode demonfimtum dl.

K Ï) R 0A- L



                                                                     

446- ’ EUCLIDIS

PROPOSITIO XLV.
muse rDnto Reffilineo ABCK caqua-

le Tarnflelogrnmmum PH confli- le
tuera, habens angulurn F angnlo x
data T nquàlem.

.0 P ("ilCONSTRUCTIO;
t. Duâæ Dîagonali B K. pet A 85

n” L C ducantur parallelæ A H. C G. a
z. Bîfeâa b BK in E. par E ducatu;

reâa 1E F , Faciens angulum E ( qui pet
et). y. :9 Iæeftipfi IFG )V æqualemD. c

3. Pet- K ducatur Reâa H K G paral-

lob ipfi IF. a ’ .
Dico F H elfe patellelogrammum (11114

6mm,

, DE;

la un. l.



                                                                     

bien Paniers. :147;
DEMONSTRATïQ

Parallelogr: E H d au Tdangz. A B K Px; d 3m13
I Parallelogr: FKdæTr.îaçge BIC K Z 4.,

Parallelogr: PH a) Reâilineo ABCKQ

. Q E. D. ’

xàï7PRŒ



                                                                     

P348 UC LIDI st -

l

reobLM. P 502051110 lXL V1. à)

.. . tu!» ABVDCdefcfibere.

c lD- .,r-I

J
CONSTRUCTIO.

A I. Ab extremîtatibus A 8: B erige
à n. l. duas perpendiculares i A C. B D. quæ

fin: æquales ipfi A B; I
2.. Ducatur refila CD.

Dico A B C D elfe quadratum

quæfitum. .
DEMONSTRATIO.

Pro lateribus.

ne. l. Latus A C î a) B D, quia utrumquc
ell a; eidem AB.

MM- Latus AC cil: parallelum b BD,pro4
me; angulos macs; A. B.

Ergo

g , Snperdata rafla ABnnadm-



                                                                     

Liman PRiMus. 149
Ï Ergo t AB a: C D En: parallelæ 8: 633.1;

equales, adeoque omnîa lattera æquallà

eidcm A B , inter fe [une æqualia 8c paf

ranch. v ’ I ’ ’
Pro angulis.

ln pmllelogrammo A D en li A. B.
lumreâi. Ergo d etiam oppo ni D. C «134.1;

fun: reétî. l ” ’ e
Ergo ABD C efi quadratum.

, (L E. D.

K3 ’ PROS,



                                                                     

"ne, EUCLIDIS
PRop-o’sxhno xLVIL

M In omni tridngulo reflangulo L
l” BAC quadratum Interis BC , h

quad rafla angulo opponitnr, n-- l

  qnnle cfl daubas fimul reliquij
F rum laterum BA. AC. qun- l

drntis. D

5 h- D
DEMONSTRATIO I.

Ex A (luffa AL parallela laterîBE, 1
.laterîs 1B C quadratum BDdividit in duo

Parallelogramma BL. KD:
A Si jam demmfiratum fit Pal-3116?;

K



                                                                     

Ü

Lune. PRPMUS. 151
KD en: en quadrato A], ut 8e paral-
lelogr: BL elfe a) quadrato AF,pera&a
res exit.

l IPro Primo. k
mais A D. B Ifang. BCDæ ACI. quia

uterque métas.

A mg.ACB. en ACE.
Ang. A 6D æ BC 1j"

Ergo in triangulîs A C D. B C I.

Luns A C a) C I. quia âme latere ce,
Latte C D a) B C. runde quadratorum.

Ang.ACDaDBCI. .
Ergo I’IÏrîang. A C D triang. B C l. î 4o ï»

l Atquî paralldogr. K D efi Quia (un:
duplum triang. A C D. in iisdcm

bEtparallelogr. AI duplum bafibus 8c I

triang-B C I. J parallclîs.

b et. 1.

Ergo c parall. KD æ parall. (en quadra-c A; 6,
to A I.

. Pro Secundo. . V
DuflisAEÆC. ÈAng. C BE ao’A BF.

quia uterque reâus.

.A Ang. ABC. ABC.
u Ang. ABE. æ FBC.

K 4 Quant



                                                                     

15:. EU.CLIDts
(hure in triangulis A B E. F B C.

Latus A B au B F. Utpote latera comme
Latus B E a) B C. dem quadratorum.
Ang. ABE a) FBC.

Ergo Triang. ABE d œ Triang. FBC.

44.1s eArqui .parallclogr. BL efl Quîa funt
duplum triang. A B E. in iifdem l’

c 41,1, cEtparallelogr. AF duplum bafibus. 86

triang. F B C. parallelis.
Ergo parall. BL æ para". (en

quadrato A F. -
Atquiamea parall. K D a) qua- A

drato AI.

in. à.

Ergo Quadratum BD æ duobus qua-
dratis. A F. A I.

Q E. D.

DE;



                                                                     

Luna PRIMUS. 15;
DEMONSTRATIO u. p

D

Ex eadem Antîquorum. Égura fatis
commode talis erui pareil Demonfira-

no. ;Ducatur AL-pamllela CD. ut 8: EM,
DMP parallelæipfis BA.: C A.

Tum facile patet tria Triàîugula ABC.
MED. PMA. fibi elle æquaugula: adm-
quc elle æqualia AB. ME; P M: ut &
(A C; MD. A P. ’

’ K s. 1m.



                                                                     

Û 3,0 L

b Sehol:
l l.

;6 L

154 Il EuCLIDIs
Jam.

I: DK :0 t r: DA.
Atqui.

[:1815 en eidem a DA.
Ergo pet Ax: I.

G DK æ Ü AI.
. Similiter

C: EK æ a f: BA.

Atqui IDAF a) b eidem r: BA.

Ego



                                                                     

LIBER PRIMUS. 1;;
Ergo rÀx:I.

r: EK vol: A .
V Supra erat A v
a DK :95 AI
ŒEKŒ-ŒDK.æDAF&lŒA1
hoc eltÎj BD.

DEMONSTRATIO m.

K -. F D
L ’ Ba f H

À. 5

1 B G cFaâis faciendis , quæ appofita Figure
monllrat.

"a? D C G duplum cfi: trîan
guli A C D.

Atqùî B AHIC etiam efi du- 4l. I.
plum trianguli A C D:

Ergo a FDCGao :3 AHIC.
Eodem mode.

QFEBG duplum cil triang. AEB.
Âtquî S ABLK etiam efi duplum 41.1.

trianguli A E B. « J .
I Ergo



                                                                     

156 Euc’LIst
Ergo ’73 PEBG ne C] ABLK.

a

Supra en gFDCG æ a AHIC. limac-

EtitqucûEDCBæDABKLŒ
EAHIC. l Q. E. D.

Nain quad latur 13E occurrat lateti LK
a; latus E D continuum lateri 1H fic pater,
fiquidem omnes enguli O , ut 8: P mani-
feflo æquales (un: , quia ubique 0 EH P
confiiruunt unum reâum. ’

Adeoque triangulum ABC tevolutum
cirez centrum B congrue: cum triangule
BLE; revolutum autem circa centrum C,
congrue: cum triangule CID.

K

F n a
I .RM j 4 71:

A...

°7’ po?

B .G c
. DE.



                                                                     

une; PRIMUS. 137
DEMONS’IÏBAÎI’IOÏV. ’

B B- .1 , 3’572.
BD cil, 1:, .hXPthnurævBÇ; p

BF D lacerie AB.-
DF [3 lateris ACJÏCu M D.
fÂEKED tri-IRA: .’

.5131: a) . eidem’lÎ-l BAC
Ergo pet Ax. I; ’ e

rJEK a) Ü BF. v I
Deinde.) ’: ’ .

Ü.DK’:n ilDBA. 235.1.
EDF æ alidem T2 .DA - -’-

. . 15.th peuh: I. Î.. .
’22 DK a) El DE

Supra une. . . mA;
ù EK :o E: BF. J

x J a



                                                                     

:158 EUCLIDIS .C’EK E4 r: DK a) ŒBFŒDDF.

Hoc elt Ü BD;
Vel hac made ad candem Figuram.

De duobusngadratise B F 8c D F extra 4
.Quadratum BD nihil eminet ptæterduo
Triangula A B C. H C D.

Facile autem vîdere efi quad fit.

Triang: AB C a) M E D.
H C D a) G B E.

Adeoque si B D .eontinet duo En

BF. DF.- - i IlEgo me citæquale. ’ a

L. a serra;



                                                                     

mm Prunus. un;
SICHOLIUM .1.

. Pulcherrimum hoc Pythagoræ inven-
n mm infigne per. totam Mathefin ÀePe

Theorema, 8c non pauca utiliffima rup-
pcdiral Problemata , quorum lcum alia
apud ÇlaViumÏ’ôe alios Aurores aban-

danti fuis copia vidai pomma nos tria
tantum affermas. , -

. --.r. "a..."

a 4..-... ,..., .l’.*ql.-kd."ï

-.rrm.--nn

erreur " au a-



                                                                     

.166 .*E.UCLIDI? . l
PnklonLEMA I.

Datirquo’tlibet lineis K. L. M. N. E
0. invem’re Quadrant»: quad a.
mnium Iineamm quadratis film! ï

fumtis fît æquale.

l Ça!!!



                                                                     

1.

Lilian Parme: au:
Confituâia 8c Demonflràtio.

I. Duas lineas K 86 L, Ïjunge in and
gulo reâo A B C , erit duââ reââAC :

DACæŒtîSK, lz. Faââ C D a) M perpendicularîad

- CA, cri; E A D a) Bris. K.5L. M.
3. Ad AD fiat perpendiculatîs DE si

N, eritque [J AE astis K. L. M. Nm
4. Ipfi AE tandem fiat perpendicu-

latis EFæ O, ,eritque EAF æ Ü ’ .
K. L. M. N20. »

l I (la: amnia fequuntur exhac 47:
cum quatuor .iûaJtiangula ABC. ACD.
ADE. ABF. pet éonttruâionem fin: a.

dangula. ” l "

Li Page



                                                                     

.16: .EUCLIp.Is.-
PaonLnMn Il.

. EK L D

TA a B
’ I Déni: (imbus lineis inquali-

lms K..,L. invertira qnndratnm,
que a je invicem gaminera ab illis
’fifld déferrant". r’ Ç *

CONSTRUCTIO.
1. Faâa linea A B æquali majori K;

p m L in ca fumatur AC æqualis minori L.
z. Ex C i ereâa infinita perpendicun

191’094. lari C E, Centra A b radio AB, deicri«

i batur arcus circuli B D.
Dico Qtadratum lineæ CD cire dif4

ferentiam Quadratorum K 8e L.

DEMONSTRATIO.
. reâa 6:13, cri: triangulum ACD



                                                                     

Laura Pumas. .169
Fer conflruâionem teâangulum; adeon"

que pet 47. I. - a ’
EADæL-JACŒECD.

Atqui Ü AD a) E K. Par cana
Et Ü 4C æ Ç] L. lamer.

Ergo D K fuperat B L , pet C: C
Adeoqu’e E: C D cil; differentia quad

dratorum K 8c L. E. D.



                                                                     

(A
.164 EUCLIDIS’

r PaonLEMA 11L
Capital: trianguli rcânnguli

il B c duobus Interüms , munira

miam, p

PKAXIS.
A
5 43’

B 4. C
Sint cagniez duo latera AB g. 3C4. s

(En triangulum efl reâangulum : duo :1
,quadtata AB 8: BC: (en 9 8e 16 ad4 il
dantur in unam fummam: &obtinebitur l
2 g. pro duobus Dtis A B. B C. hoc cl!
pro [la A C: cujus radix 5 dabit lams
quæfitum A C.

Similiter cognita (in: lateta A C ;.&
3C4: tum a Etc AC 2;.fublatoflto
BC, 16, refiabit pro Etc A B 9. cu-

’ .. jus sidi: 3. eùihçbit lattas quæfitum AB.

Saï):



                                                                     

Liman Paume. 16k
SCHOLIUM Il.

E D1C

’PM’NOF L. G
B *CSi» triangulum reâangulum fit fimul

Ilofceles, facillime propofitionis Venus
demonflrabitur hune in modum.

PRÆPARATIQ
I. Super lateribus A B. A C. fiant 8m

AF. A G.
z. Ducantur reâæ C D. D E. E B.

DicoBCD E elfe Ücum aBC, 8:
a: Gris AF. A G.

DEMONSTRATIO.
PARS I.

l Per 32. I. illusque Caroll. z . tres mgr?
hadch A BC. A BE. EBP. ut 8c trcs

L 3 ad



                                                                     

166 EUGLInts t
fiCûmACBAŒlDCGmmmœ
duo ad E (c: AEB. FEB , ut 8c ad D duo
ADC. GDC; funt femireâi: undejam
facile deducitur angulos AED. ADE
etiam elle femireâos : adeoque quatuor
angulos quadrilateri BCDE en: redîtes:
quare latera op’pofita funt parallela: [et

BC.ED&EB.DC. iAtqui B C a) C D (6.1.) quia triang.
B C D cil rcâangulum in C 8e habet duos
angulos fupra Bafin BD æquales: unde
etiam BE æ ED.
V Ergo quatuor lutera B C. C D. DE.

i E3 (un: æqualia: adcoquc BCDE efi
Brumlatcris BC.

PAnsIL
,Sex triangula K. L. M. N. O. P. ha-

beur fuas baies inter fe æquales, ( quia
funt latera En) 8:: duos angulas (apte: ha-
fin , quia omnes funt Emircâi.

Ergo pet 26. I. triangule omnia inter (a
funt æqualia.

Adeoque 4 triangula K. M.L.N æ lia
4 triangulis. P. M. N. O.

Hoc el’t 5mm. B C D E sa Œtîs A E

A G. Q E. D.
Cui



                                                                     

Luna Prunus. 167
Cuî demonftrationialiam fic brevitet adw’

jungimus. . ’

Defcriptis quadratls AF. A G. BE,
pmducantur lutera F B. G C. quæ neces-V
fado dcbere cadcre in E se D facile pro-
baripotcll, ut B E: C D fint Diamctri ,’
que ipfum quadratum 8l fingulas illiui
IngIIlos bifariam (cant. . , A

Unde jam nullo negotio deducitur li-
mas 3K. CK. DK. EK efle inter Je 8:

I o lamibus A B. A C. æqualcs , adeoqut:x
trianguliDBCcum (3:0 CI inter eafdemt
pralklas 113.6 D cxiflentis, bali: DC,’-

- ’ L 4, dupla



                                                                     

’168 iEucnrnflts
dupla en parallelogrammi bafeos CG:
ergo pet Scholium prop. 41. I. Triang.
DE C a) [3m AC.

Deinde triangulum D EC a) triang.
D B C. 34. I.

Er Triang. D E C a) En A G.
Eratum AGB æ En AF.

E80 lriang. DE C æ Etc A F.
i Quare fequitur duo Triangula DBC.

DÉC fimul fumta , hoc en [3mm BCDE
elle cale quadratis duobus A F. A G limai
fumtis.

Cætetum ex hac eadem demonflzratio-
nis forma , fequens haudinelegans deduq

mus
Thearema I.

In Triangqu I jôjceIe "Bengale
MEC , quadratum Hypotenufie B C
qùadruplnm efl trinngulz’ gardent

propofiti A B C.

DEMONSTRATIO.
Ex faperiori demonflratione patet fin-

gulos quadrati BE angnlos bifeâos aile, .
a: lineas BK. C K. D K. E K lateribus
AB. AC. æquales: Unde jam fequi-A

. 1



                                                                     

LIBE’R PRIMUS. 169
turquatuor trian ula BKC. CKE.EKD. I
DKB. 8l inter à 8e triangulo BA Belle
æquiangula, 8c æquilatera : adeaque z-
qualia.

Cam autem quatuor ifta triangula
conflituant quadratunx BCDE , pare: iliud
quadruplum efle Trianguli A B C.

y Q E. D.

Quæ demonl’tratia præccdcntis Thro-
rematis, cum mihi occafionem præberct

l’inquîreudi, quomodo quadratum hypo-
œnufz nianguli re&anguli inæqualium la-

L 5 tetum



                                                                     

17D EUGLIDIs
tcrum (e haberet ad ipfum Triangulumï
fcquens [de fiatim prodebat. I

Thcorcma I I.

In quolibetcunque Triangula
Refhzngulo inæquqlium laurant;
quadratum Hflàtenujæ triangu-

lum propofitum quater jumtum
fizpemt quadrato quad fitadifire-
renfla reliquorum laurant .- fit:
quodidem efl; quddmtum Hypote-
nujïe efl Munie triangulopropofita

quater fumpto ana cum quadratq
défierentim reliquorum Iaterum.

Demonfirationc’m vide pagina flaquen-

tC. K
A DE:



                                                                     

Lux-m PRIMUS. 171
DEMONSTRATIO.

Super triangulî reâanguli A B C late-
ribus confiruantur quadrata AF. AC;
BE.

Deinde producantur latent F B. G C:
mm ex angulis E 8c D ducanturE K pa-
rallcla FB, 8c DN parallela G C: illæ
lineæitafc interfecabunt, ut conflituanc
quatuor triangula BLC. CKE. END
DMB, 8c in illorum media quadratum

K L M N. ’
(bibus conflruâis val levîter in præ-

ccdentibus cxercîtatus facile omnes an-

’ l gqus



                                                                     

172. EUCLrnrs
gulos O , ut 8: omnes P inter f: des
cflc perfpicict.

Unde fequitur par :6. I. quinquc
ifla Trianguln ciré inter fi: æqualia , 8c ha-
bcrc iatcra æqualialateribus: fc. AB. BM.
DN. BK. CL. ut etiam AC. CK. EN.
DM. BL.

miam fi aufcratur B L a B M: D Ma
DN: EN ab EK:& CK a CL. rema-
nebunt K L. LM. MN. NKinter [c des,
qua: (un: diFFcrcntiæ Iaterum AB. AC.

Quia autem i112 æquales lincæ ad an-
gulos rcâos funt junâæ , ut facile ex
26. I. pater , fequitur quadrilatcmm K
LMN cire quadratum différentia: latcrum
AB. AC.

Cum ergo quatuor trianguiai BMD.-
DNE. EKC.CLB. cum quadrato KLMN
confiituam totum 5mm BCDE; quod
fit ab hypotcnufa BC z patcbit abundc
propofiti nofiri Thcorcmntis vcritas.

Vix autem poflum quin hic affmm plus
quam clcgantcm Clariflîmi Chrifiophori
Smrmii demonfirationcm præfcntîs prop.
47, quam ex hac figura, alioac diverfo
a nobis ex fandamcnto , confirmâtâ , nabis

fuppcditat, in calcule Alcgcbraico pro-
pofitam: qnæ tamen ab iis, qnivcla li-
mine Analyfin fpcciofam falutavcrunt , in-

telligi potcfi. 111.1
l



                                                                     

Lui-m l’intrus. i ’17;
il? l 111:1 autem in fe habet. Trianguli Re-

âanguli A B C , lattis B C feu bypotcnufa
dicaturq: AC voçetur b. AB c. Arc-a
Triangulî A B C erît ; ba. adcoque qua-

tuer triangula fadent 2 In; Deindcdiffc-
renfla laterum A B. A C erit t-b , ejti’sqïç

quadratum. 05-21»: 3:1 kl: : quad prioçi
area: quatuor triangulorum addîtum fada

v  a El bb, quæ fumma cil ælis quadrato
7* Mfaâo ab hypotenufa.’ i , 
F Cum autem iRa’ fumma exhibcat’dtio
quadrata latemm AB. A C. fequîtur- v-’

etiam duovilla quadtata efiè dia quadra-
to BC.



                                                                     

.114 JEUCLIDIS

Cæterum illuflriç hujus propofitîonfs h
aliam à præcedente generalem demonfira-
fionem hoc modo damus. ’

Triangulum reéhngïînm datum fit "
ABC; laterum AB. AC. quadfânfint AD.
AL: a; lateris BC quadratum EH». Jam par L
tet ad oculum .quadratum BI-I’a reliquis
quadratis AD, ALn,.abfcinJerc triangu- Ï;
lum’AFB 8: trapezîumiAIvHC. Sijam, l7

produfia DE in G, &dufi’â NR petF
parnllela BM 8: GK parallela EA, de-
monfiratur cire triangulum XæY.

" S a) T.. Parallelogr. Paul
Tgiangulum ÇFRao IHM.

’ CEP?



                                                                     

Liant anMùs. in;
i ’Cèrtî cire Poterimus de Prbpofitionîs

mime. ; î . C ; .
MDEMONÉÎRATLQ

Gericraliter notandum &cile
pœcedcntibus demonflrari omnes angu-
bsO .ut 8c omnes R elfe inter k alunies.

Prîmum I X ao Y. I
Dno triangqlayX 8C Y habent duos and

gulosO. 8L R ais; lutera BC. CH æqua-
lia: Ergo (2.6.. 3,- ipfa triangulçz. fun:

arquant". . l , I s î
7C l,Sccundu’m3Sj a) T121?

* Duq.triangula 8’82 Trhabcntj duos
«hume-:5; R, maman NEC -
"W z fisc (26- La âpre: "Film a ’-
funt àqualia. Et ,12th B F sa G tupi,
bus ab zqùalibus’B (3:0 H MW.
manetPG 33111...- .’

i Tertium P :0 Q.
Qui: fun: complementa Parallelogram-

ÎmiDK. ’ (4311.) k ’
x .Qunrtùm’Ttiang. ÔFR à IHM. I

il : 3Dn°triangulla GFR&IHM3 1131W"?

l , dam



                                                                     

a:75 . E U c L 1 n I s
duos angulos O 8c R. ut 8c latera FGJH
æqualia. Ergo ( 26. I. ) ipfa triangula a
funt inter fe æqualîa. -

Ex quibus patet lateris B Cquadratum
BH in (e comprehendere duorum reli-
quorum laterum A B. A C quadrata A D.
AI. Ergo quadratum B H etiam pet
Axiome 13. duobus quadratisA D411.
æquale CIL . Q. D. E.

(Lied autem BG concrirrat cumî D E
inpunâo G, 8c C H cum MLinH,
fupra. demonfiratum cil. ’

(- A Il .



                                                                     

113211 PRIMUS.’ 17j

AliaDEMONSTRATIO.

G.
042....fifi

e g HN5I
lai a

O î? e .R

P v a:Trianguii reâangulî A B C, laterum
quadrant tint A D. AK. B T. demonflram

, ângn «gît ho; tertiumBT chcælc duobus

rehauts. i x -M Fiat



                                                                     

.378 EUCIÂIDIS’
Fiat AX a) AE, cri: fuper AXfaA

&um quadratum A F æ A D. Producatur
KH inGutfit H G a) XF. Ducatur
GA. 8c pet I ducatur M I N parallela AH
8; tandem agatur E G. Eritque H Epaa
rallelogrammum , cujus complemcnu
E I. 1H. flint æqualia: fi utrimque addn- ,
tut commune parallelogrammum, MX. n
crie quadratum AF hoc cit AD au pa-
rallelogr. MH:

Ergo totum parallelogr. M K CR æ-
quale duobus quadratis AD. AK.

Deinde fumatur C L a) C M, 86 CR
œ C K. 8c perfeâo parulie]. LR ( quad
cric en ipfi MK ) producantur L Ô 86 T Q
ut-fibi occurrant in P, mm ducaturDia-
gaudis C S , quæ produââ cadet in
( ut mox demonfirabitur. ) ’ Hifce ferais in

  parallelogr. L T. duo complementa L?
S T erunt( 4 3 . I. ) inter (e æqualia: qu!-
bus fi addatur commune parallelogr. B R:
cri: parallelogr. LR (hoc efl duo 0411W?
ta A D. A K) au quadrato B T.

Ultif

A z 1

la



                                                                     

i 1.113212. Humus. r79

5D
sa.

Qt
.0

HL, enfin Ë

. N.



                                                                     

la; Livourne” 1
l...



                                                                     

LIBERPR’IMUS. 18’:

Ultima madame. .

lutta lateris B quadratum B R , fit
quadratum CH a) lateris AC quadrqto Y:
(1119 a quadrato B R fublaro remanebunt
duo parauelogramma B O. 0 K. feu faâo
paralldogr. OS a) O K, :emanebit to-
mm parallelogrammum BT , Quod fi
demonflratur elfe æ quadrato X, peraâa

tes eut. »04mefumtaBE au BA., confimatur,
quadratum B G en quadrato X. Tum’
produâis lateribus E G. S T , ut concur-
tantinNrl ex B pet L ducatur BLN; »
qu: etiam cadet in idem punêtum N.

Tutu in parallelogrammo B N com-
pimenta BL. LS emm: æqualia 8; fi ab
attaque parte addas commune BL. erit

.parallelogr. BT (hoc efi BO Æ 0 K)
a) quadrato BG [en X.

Unde jam pare: duo quadrata X8: Y
die æqualia quadrato B R.

(La E.

M 3. ’ (1M



                                                                     

182. EU.C.LID!SIV.
(110d autem Diumeter BL produéh j;

, cadet in punâum N , ubi latera EG,
- T produëta concurrunt, .fi’c probant. J

’"B v1) "L
0 A

’1’

C7

s à 4 t, « ,,.T
iy.

- M

,2



                                                                     

.Lrnsn P’RIMUs. 183
Sit non cadat in N° tum juxta adver-

iarium cadet. »Vel fupra N in X , ut BX fit linea

«du. - vVel infra N in Y,*utBY fitreEta;

In fupra iN.
Angulus O a) Q
Angulus 0 au P. la 19’1’

Ego? sa Q cartemus interno con-
tra Schoi: 1;. I.

Quæ demonfirratîo obtinet in omnibus

panâisfupra N fitis. *
In Y infra N.

Angulus O a) IAuguius. O a) T. 29’ ’

Ergo Qæ T. iterum cxternus interno
contra idem Scholium’. n

. Eldemque demonflratio locum 113th
(in omnibus punais infra N pofisis. s

FI go cum liuea B L produâa non pos-
imdere fupra nec criam infra N neccffu-
"0Cadctin ipfum punâum N.

M 4 PRO-



                                                                     

r84 E.ucr.1n1s
PROPOSITIOXLVIII.

[Si quadratum ab ma Trian-
" gulz’ latere c B defcrgmm fit .e. i

gaude duobus reliquorum lutera»:  

ÇA. AB quadratis: angulus CAB,
quem reliqua i124 lutera continent,

reflux «in

I u. l.

C a
DEMONSTRATIO.

ExA îpfi AB a exciteturperpendicula:
ris A D au A C. 8: deleatur reâa D B

land. A

cit a) quadra C B. pet Prop.

Tum in Triangulo D A B crit.
Quadr. D A (hoc dt A C) Æ .quidr.

B b œ quadr. D B.
Atqui quadr. A C El quadr. A Betiam

Erg!



                                                                     

LIBER PRIMUS. ’18;
Ergo c quadr. D B a) quadr. C B. c M, L

’ Adcoque lattis D B a) lateri C B. ’

mure in Triangulis A D B , AC B. e
’ Latus A D a) A C pet confiruâionem.

-LatusDBæC B.

Latus A B commune. a. a
Ergofl etiam omnes anguli fun: 5 squales

adcoque

Ang.DAB:o CAB.
Atqui D A cit reâus.

Ego C A B etiam teâus cric. Ï

. pQ D. E.
Bruts Lulu PRIMI.



                                                                     

’EU’CLIDIS

ELEMENTORUM.v

une SECUNDÜS.

ln primo libroyinfiitutattiangu-
lorum tum quoad angulostum

quoad lutera varia com parutione,
& parallelogrammOtum’ non una
8c inter fe 8L cum triangulis colla-
tione, in hoc libro’fecundo aggra-

j ditur Euclides linearum ad libi-
tum feâarump parallelogramma
[Reâangula 8c Quadrant; docen-
do quomodo fe habeant Parallelo-
gramme: teâanguia quæ fiunt a
partibus alicujus lineæ tum inter
fettum relata ad Quadratamtius
lineæ: lieur ex ipfis propofitioni-
bus porto manifefium evadet.

Cum autem hujus libri propo-
fitiones, licer numero non adeo
multœ», talesfint, utfuadiflicul-
rate tyton um progeffui haud exi-
guam fæpe injicianr moram , n05

’ oieum



                                                                     

Luna SECUNDUS. 18;
deum 8c operam non perdidifle
exifiimabimus, fi illarum deman-
firationes ira ordinemus , ut qui-
libet illas attenta perlegens flu-
dio, illifque primum libzum be-
ne perceptum rite applicans . ,
maximum difficultatum penitus
difpaterecompetiat pattern.

Cæterum ne occurrentes igno-
tæ voces demonfltationum inter-
tumpant-curfum , hic ut 8c in pri-
mo libto faâum en, Definitio«
nes præmittuntur terminorum
adhibendorum rolientes dubiam
fignificationem. .



                                                                     

. ». I 1re
0

,elëô pEUCLtDIS

DEFINITIONES.
. i I. à -s .

Tarallelagmmmilm reflqngu-
i Blum A BC D cantineri ficiturfiru

duabùs refit: C A. A B . raflant
qngulum A compnbendtmibus.

c D
B .

Amen vidimus generationem alicujus
flipcrficiei, quæ in memoriam tevocata

» 72’ ne??? .

paralieio’gtammi reâanguli formationem ’ .

intcilcâu rcddct faciiiorem.
Rcâæ iincæ A B perpendicularitet in-

fiflat linos CA, quæ concipiatut fctri
fupra lineam A B , utipfi femper marrent
perpendiculatis; cum ifta linca C Aper-
vcneritiad punâum B: tum exuemum
’ptmâum C defcriptam telinquet lineam
C D æqualem ipfi A B; a: cum liuea B D
ficquafi eadem Cam linea A C ex punâo



                                                                     

LIBER SECuNDUs. 187
A delata in punaum B , cric lima B D
aiam æqualis ipfi A C.

Unde parce ad inveniendam totam
quantitatem feu aream alicujus paralieioa p

,1 grammirequiti tantdm notam longitudi-
i 11cm. duorum Internat angulum reétum’

tourmentin.

(3’Q la)
P

DE s 2er
o

5A: zs’e B.

Qui ut adbuc ciarius’evadat , fient
Il Minimum inter iineatum in fe invi-

Ëm duâum 8: numerorum’muitiplica-

mm die- aflinitatem , pommus iineam
CA divifam die in quatuor pattes æqua-
le carme. 0A. fimiliter linger;



                                                                     

188- E U c L I D r s
AB la quinque partes , qua: prioribus

I æquales fint. Si jam linea C A fuper A B
mon pervenerit ad locum t Q punâum
C. deicriptam exhibebit lineam C Q
punâum P , lineam PR : X, iineam
X8. O, lineam 0T; adquue unico
iiio matu faêta erunt quatuor ifia minora
quadrata C R. P S. XT. O I , quot nim.
linea C A pattes babet : fi enim ex pluri-
bns confluer partibus, etiam plura con-

Rituta client quadrata. l
Facile autem intelligimus illud idem

cire ac fi numerus 4 ducatut feu multipli-
L retur pet 1 feu unitatcm. .
q Similiterfilinea Q 1.( quæeadem jam
concipienda eii cum A C ) ficundo mata
petvenerit ad punc’ium a, eodemqmodo -
quatuor alia quadrata efficientur quæ
prioribus uddita limai 8 dabunt : id quod
itetum idem cil , ac fi numerus 4 bis mul-
tiplicetur pet I feu femel pet z. v

Non aliter fi linea A C perget moveri,
tertius motus quatuor alia prioribus adji-
ciet quadrata; quatuor alia quartus; do-
nec tandem quintus ultima quatuor ad-
jungendo quadrant totum-parallelogram-
mum reâangulum perficiatôc compleat:
quæ omnia quadrata fibi invicem addita,
zo exhibebunt 5 quod rutilas idem 6?: ac fi

mame:

:1. g- .A in i



                                                                     

q .i Nmon. Sucountrs. 189
numerus 4. quinquies pet unitatem feu fe-
mclper 5 multiplicatus effet; quæ* ope-
mio fimiliter eundem producit nume-

nim zo. .Cœterum notandum en in fcquentibus
ad multiplicandum lineam A B perlineani
CD, feu ad ducendam lineam A B in 1i-
neam CD: vel tandem ad defiguandum ’
redanguium comprebenfum fub laterjbus
22113), C D me femper feriptutum v: A B.

Unde jam cirifiima manifefiam fatis
clic rationem ab quam ad inveniendam l
aiicujus feu omnium parallelagrammo-
mm reâangularum ateam fqummodo
duorum laterum teâum anguium com-
prehendentium requitatut notitia.

Hinc porta apparu, quomodo cogni-
ta area parallelagtammi tcâanguli , 84
palterutro laterum aiterum inveniri pofiit
huis; dividende fcilicet datam aream pet
brus cognitum: id quad in parallelo-
gramme ABC D clan: patet, quad 20
quadrata cantiner; qui numerus fi divida-
tu: pet 4 feu cognitum latus C A. acquirc-.
film s pralatete A B. 8C viciilim fi zo di-

vidatur pet g feu latus notum A B , inve-
ï "muffin: altero latere A C-

.NO.



                                                                     

a 19.8:

N 0T A.1,0 inondaisl

Primo. Parallelogrammum dicitur te:
&angulum quad habet unum angulumre-
auna. Namfiunus cf: teâus, a eruntôc .
teliqui teâi.

Secundo. Parallelogrzimmum dt vel
ablangum vel quadratum.

,Oblongum cit quad lutera contigu: ,.
habet inæqualia; five quad continetut
fub duabus mais inæqualibus; illud au-
,tem nos in fequentibus fempet expri-
memus hoc ligna r2; adeoque ex: gr: r:
A C, fempet figniiicabit parallelagram-
mum reâangulum A C. «

Œadratum cit, quad fub duabus re-

mufle

&is æqualibus continetut : illud etiam ex- ’l

primemus tali figna a ut û CD. feuil
. pet denotet Œadratum C D.

Tertio. In fcquentibus nomine te- 1.-.
&anguli Euclides fempet intelligit pa- r:

- rallelogtammum reâangulum. 5
Quarto. Geometræ omne parallelo-

-gtammum exprimunt, duas tantum no-
minanda literas pet diametrum oppofi- »
tas: ut ad defiguandum paralieiogram-
glue!!! appafitum adhibent literas A D.ch

il. Ornais



                                                                     

LIE-"Ex Seclunous: ’19:

Il.
Omis parallelogmmmifimtü

f; 1mm quodlibet com»: que cira;
" diamatrum illius finit , parallelo-
il gemmant»: , cum duobus comple-

mmir, Gnomon rameur.

,’ A]!

n:

E n
F18M FGE H, compalita ex duo4

"3 fomplementis F- G. E H 8: , quad ciro’

Cf llametrum efi, paralieiogrammo G E ,
l irltuanomOn feu norma; ad imitatio-
7 nemnlliusinfirumenti qua fabri u’tuntur,

V . mminandum , uttum ex. gr. duo pa-
;»» "aïs ) vel duo afferes ad angulum reâium

Ï mimai fin: nec ne. »

N Paroi a



                                                                     

:192; - Eucnrors r l 1

Paorosirra I.
mm. Si funin du rafla G35 AH,

quarum alitera [afin fît in quot- ;

minque parte: AE. EB alterna
r0 infeêïzz; crie raflangulum [ab
illis duobus G 05’ A B compreben- a;

[un augurale raflangulis , gratifia
injèfla G , Ufiib fingulir figuier- ï]

tir A E. E B continentur. l
Ï?

c F n î!
A « :Ë

G . .DEMONSTRATIO.
Ex punais A 8: B etige duas perpendi-

culares A C ., B D æquales datæ 8!
junâa C D , ex E duc reâam EIF paralit-
lamACvelBD. Tarn lineæCA, F5

a u. r. inter î fe æqualeserunt soles data: G. J

. If au,



                                                                     

Luen’Sircunaus. 19;
Jeux r: AF eantinetut fubiC A hoc

1 tiiG 8: fegmento A E. .
Et c ED contineturfub F E hac efl:

G&fegmento E D.

Duo autem de A F , E D xfimul funt b AI. 16.
h matou do A D quad continetur fub
dataG 8l tata A B.

Ergo pater veritas propafitionis.»
Sub caicuii formula brevitet fic deuton-r

flmtut ’ p l
A B a) A E Æ E B ] M
G G t . G c M6,.

c:26, au a) r: de, AE En: G,

EB. Q D. E. .Sitîlâro. Vel in Numerîs

7. 10 au 7 3:! 3]
EC- 3- 4 4 4 M
G. 4. 40302883113040.

l N a. Paoa



                                                                     

194 EUCLIDIS

iPxorosrrro IL
Ma. Si rifla A B [afin fit meringue

in C 35 D m’a raflangula firb tata

i A B , 19’ fingulis figmcntis AC.

C D. D B comprehenfiz agnelin; ,
[au quadra» quodfit a tout A B. .

sari r

mon
. .DEMONSTRATIO.
Super A B fiat quadratum B E, ducau- ;

tut C G. D A parallelæ A E: quæ funt
04-!- æquaies â A E. hoc cit AB. c

- «:3 EC fit abEAhocefi AB&par-

teAC. u .vŒGDfitabGChoceflABacpari
eCD.’

I: H8 tirez HDhoceliABazpartç

DE. 1 l Çum



                                                                     

Luna Secunnus. 195 i,
Curn autem tria tala EC. GD HB,

lima] fumta conflituant [3mm E B, pa-
ter illa etiam iplî elle æqualia. b un, ,3;

if Sub calcula.
ÉABæACŒICDæDB M
au au AB AB.,
.3 nana. a: mac au c AB.ÇD.

l En: aune.
Vel in numeris.

SitAB’ Io. ACz. CD 3. ErgoDBs.

roæzfldgæs
10 me la 101M
mon 208:! 3033 sa sa 100.

N 3 PRO-: P W734.



                                                                     

196 EUCLIDIS il
PaaPOSITlo 11L .

1:51

un... Sir rafla A B [e514 utcunqucin .y
’l E, reâàngulum fitb tout A’BU

parfin»: dhamma A E romprtbcn- 3:1
fit»: , que]: efl ejusdem partis ;,’*

A E quadrato , unaire»: raflant ï
. «5:10 fui: partibue AB. EB rompre i

bi. "y .4
U

A 5-3.
DEMONSTRATIO.

Ex A 8: B erige perpendiculares A C.
B D æquales fegmento A E: tum junâa
C D ducaturEF parallela A C , quipfl
A C etiam t erit æqualis.

334.1.

CE



                                                                     

I

) LIBBR SecuNDris. 197
a: C E continetur fub C A hoc cil

i. A E de fegmento A E, adeoque CE
A cil quadratum faâum ab A E.

m a FB continetur fub FE hoc AE
à. 8c fegmento E B. - e
a DCE cum feu El a FB eûæqmle

’2- CB, comprehenfo fub C A hoc cil
Ë rCglmmtoAIilSe totalinea AB.

il p Q. E. D.
Sub calcula.ABaoAEEBEB M l

au au au i
:AEAB.3)Ü A Baie AE.EB.

Vel in numeris.

SitAB. la. AE.6. Ergo EB. 4.

loæGŒIÂ;

6 a 6]M
i; 5°æ36æz4æ60. l

i N 4 3’310:



                                                                     

198 E U c L r n r s
PROPO’SITIO lV.Z 431

Si rafla [inca A B utcunquefcâ

fla fit in C. wdratum rotins La
A B exit «squale quadratisfigmen- "

torum A C. C B , ana cum bisjum-
to reflungulo [ab figurerais AC.

’Ë

C B comprebenjo. I .

n "F Ea ’1’ l
.9

H et];
.A. C

DEM’ONSTRATIO.

"6.x. Super A B fiat a BER D , 8c duâa Dia-
metIO.,B D, .fumatur BK au B C; tutu

l h Î ducale-1



                                                                     

LIBER Sncuunus. 199!
ducantur CF , KH paraflelæ lateribus
B E. B A.

. Tum in parallelogrammo HF erit DFæ
1 HGaobAC:& HDbæGFetiamæAC: (and; ’
; ut 8: e omnes anguli teâi: Ergo H F cil; c ,9. L

, E] Segmenti AB. p 634.!.Simili modo in parallelogrammo C K
’3’ cri: CB b a) GK. Et CG æ 3K3)
il C B: ut de omnes anguli reâi. c Ergo

CK cit D fegmenti CB. »
Deinde ç: F K continetur fubF Gaz

AC: a; GK a) CB.
Ut 8c I: A G continetur fub una lèg-

mento ACiôcfubCG a) CB. p i
Quz duo. 5:12: li ad duo reliqua En

addantur , exhibebunt fimul totum E:
quad .5: ab A B ;.adeoque ipfi æqualia

cruntl ’ .. . . a . e
Fer calculum hoc mada deman-

, limule.au sac æ CB ÜM
au a) AC æ CBk ’

ùagcræiràacca. *
’. lev-raire. ce ŒQCB.

Ü’ABæDAÇfiya-B AC. ce.

e r vils CE.-
N 5 Sen



                                                                     

zoo EUCLIDH
Seu in numerîs.

AB a) Io. AB la
ACæ 6. AB la

.ErgoCBo4. 100
AC 6 4. CB 6 AC
AC 6 4 CB 4. CB

36 16 2.1.
, 248.

36
16

zoo

fi r:- .



                                                                     

Lrnnn Saumons. rat
COR OLLARIUM I.

Tarallelpgmmma cira; dirimai
tram quadratifimt quadmm.

DEMONCSTR’ATIO.
Hoc patet ex demonfiratiane præcedente:

iProbatum enim’efi parallelogramma H F,

8c C K circa Diametrum D B conflituta
babete omnes angulos reâos &latera æ-
qualia, adeoque illa elfe quadrata. Cum
jam idem in talibus omnium quadratarum
obtineat parallelagtammis , fequîtur illa
elfequadtata.

COROLLARIUM 11.

Si rafla lima bifarz’am fémur

quadratum totius lima quadra.
plu»: efl quadrati a dimidia fifli.

DEMONSTRATIQ.
Si enim fit a) CB , erit quoque

BKa) B C , adeoque C K Quadratum di-
midiæA Bi Similitet A C en C G , ergo
AC erit quadratum dimidiæ. A B z Net:
non HD æ DF ædimidiæ A B: Un?!
denique F E a) E K æ dimidiæ A B : qua-
re Oliadratum tarins A B continebir. 4.
quadrata faâa a dimidia A B.

. P R 0-



                                                                     

202. EUCLrnis
PROPOSlTIO

"son a. Sireân’linen A B ficetur in n-

qunlin in C , (9* non .equnlin in D:

rrânngulum A G firb inqualifia-

figmcntis AD. DE comprehen-
firm, mm cum quadrnto H F a]:
intermedin fiâiom C D p, arqua!»

ejlqundrnto C 1, quad n dimidin
C B defcribitur.

n r r
L n a
A a D B

PRÆPARATIQ
, us: t. I. Super dimidia C B fiat a quadratum

CI , ducaturque diameter.
b 31.1. z. Ex D ducatut D F lateri B I b paral-

lcla.
3. Sumta BK æ BD, ducaturKL

b parallelaA B , ut 8c A L parallela B K-E

1

A
il
.1

...
l.

il
p.

xla

Il

1

"a

Îl



                                                                     

-Ï.rnEn SECUNDus. au;

DEMONSTRATIO.
il, f: AH continetur fub AC 8: CH sa

DE: Urée :2 BF contineturfubBI
æACôtDB: Ergo

ŒAHæ’SBF
:CF accot] A-

1 bAHŒÇ: CF a; CBFŒDCF.

L bac cil. hoc efi.. :AGŒI rai-111:0 5C1.
In numeris.

sa. rota AB m. Ergo aimai. AC, ce 5. ’

AD 8. ErgoDB z. EtCD g.

CE; M. M AD8CB ç ’ DE).
r.Ï,,CB 25 AD.DB.16.

Tum

"JADEŒECD 2.5.utanter

PRO:



                                                                     

:04 -Eucr.rnt:s v l
Pnoposrno V1.

M’a I Sirrfln (A? fiabifnrinmfcfln il
inC ,I nique rafla qundnm BD nd-
jicintur 5 Erit reflnngulum fil;
tata compofirn est? U Meêîn BD

contentant 3mn cum qundrnto di- ".1
midin CB’, nqunlc quadrnto ipfius il

CD compofitn ex dimidzn 19’ nd- il

jefln. a. a;V l

.. .. fi.
A. a a n ;PRÆPARATIO.

I. Super C Dfiar [j CE.
a. Duâa Diametro F D , ex B agatur

B G parallela D E.
3. Sumpta D I sa DE , ducaturIL

parallela D A , ut 8c A L pataude D 15-3.



                                                                     

Liner. sursautons. ’ au;

DEMONSTRATIO.
en continetur tub ac a. CK a)

Dl sa DE; Et e: HE continetur
HGœACôzGEæBD: Ergo

cAK a v: HE AŒCIŒC’KGæGCIŒDKG ’

icAKŒcCIŒÜKGJDŒCI
’ il a: H E 3-! El KG.

hoc cit 1DAIŒD KG au E3 CE.
’ In numeris. v

Sitlinea ABIa. BD a. Ergo tata
AD. 12.. DîmidiaAB.feuAC.

feuCB 5. ErgoCD 7.
AD 12..
B’c a. M-

"c-A-D.DB”24 l"

gBCB.’ a; lA’
:AD.DBŒ:3CB49ao49ExCD.

PÂ°*



                                                                     

(ne ,Èucnyrnrs - r l
.Pxorosn’ra Vil.

rhum. A Si rafla A T utcunquefccetur A
in C , craint quadratn rotins AB 35’

atrium: [egmenti C B, nqunlin p
bis finnto retînngulo contenta fil .f
totn AB 15’ fagmento défia CB,

une cum nandrnto nirm’mfegmm- Î:

n°116".

A a nK

n L Ea
PRÆPARATIO.

"6,1; I. SuperIABfiarDAE.
.. Il z. Sume B M æ BAC , &dueanturCL

53h To M K b parallelæ lateribus B E. B A. Élite

34.1. queLEæcCB.

.Su3 PC DE



                                                                     

. v

prnRSECuNDus. :07
DEMONSTRATIO.

Duo Un A E. E F a) a duobus EUS du. 1;:
A M. M 13mm nadrato K L. - ,

Atquî a: A continetur fub A3 8:
BMhoé cl! B C. .

a M F contineturfub M G ( qu: fie
cil: probant elfe æqualîs AB. cum fi: ME

a) AC&BG au C3) &GFhoc dû BC.
’ maman KHboc çfi AC alter-d

kamala); 1 -.Ergo pace: Vexin: propofitïonîs.

In numeris. A ’
sa: An to. E M! me n- AC s. ses 4 A’
ErgoCB z. SA!) Æ... 3104.

AB. :0 l.  ne 25 M. r
CAB C20 z
z Aï. BË. 4o]Ë A

SAC .. 154 Az’a’ABBC  SAC 104.
N mut ’antcf

,  o . Plo-



                                                                     

:08 EÙICLIADIS  ’

A Pnoyposxr’xo VIH;

ms. V Si refila lima A B fmtur un
cangue in C , tique adjicidtur A D .
au C B .- Rcèîangulum quater com- ’

prçbcajùm, fil!) data AB al-
” terutrojègmcnto CB aman» 9144-  
drato alter’z’usjègmenêi AC, erit g.

agada quddfatà T K. quid fis jj
acOmpofitaTDB.

D A. c à:[E à . È f?

1 a. N Ë1:, - ËPRÆPARATIO. x
* 4.,FaâisDE.ÆL.KHæDêË-



                                                                     

Lnusn SncquDvsl 2.0”
CB ducatur EF parallcla’DB, quæipfi
CN parallelæ BK" occurrat in F. -
s 2. Deinde ex Hagatur H G parafie-
h KI, qua: ipfi LM parafiehJDoc-

«un: in G. . .
DEMONSTRATIO..

* Quadratum tomm’ D K comme: 43 l
Rafimgula DE B N. KGKIM: qu:
continentur fub D C. CF:-BH. HN:

. KL. L-G: 1E. EM: hoc efl: qua: omnia
. comprehcnduntur fub AB 8c CB: una

mm Quanta MN quad fit alatcre MF
hoc cit altero-kgmcnto AC. L ,v Adeoque
(me! (Minimum Forum cflëæquale 4..iflîs

Reâangulis, min cum quadrato mains
ftgmcnti. , (1E1);

.In numerîs. L
Si: A B Io. MA 8. Ergo a;
 AC1o DE J2
CB z DB 12 M’

DAC. ÇB zo M. [3 DE 14.4.

4 ut ante.4ÜAC CB 8o ,
Ü AC 64] A’

14.4.

. l à z. me.



                                                                     

DTKCOIa9°

ne xEucnxnu
Piorosn’no 1X.-

Si - rafla linon A3 [cœur in
gadin in C , 49’ mm quiz): in
D ;quadrata inaqualium [ignam-
torum AD. DE. M14 fins 4:44- ;
immun» 116.61). que a dimidia D
AC 19’ 412 internais CD fiant;

E ’ "Il

A ’I . C dîjî

PRÆPAXRATIO.

- r. Ex A8; D ereâis perpendiculan .
bus AB. DE æ AC, aucun: EF: qu:
cri: au AD.

z. Faâa DG æ DC (and: fit GF
.œ DB) daman EC. CG. EG. C

I . 15mm.



                                                                     

’Lrnn’n Sncurznus. in
Emntque EAC. GDC. EFG pet

confiraétionem Triangula uâmgula.

Uti etiam ECG; Cam enim 3. an-
gnlî ad C fimul (pet 13.1.) fin: aqua-
lcs duobus mais 9 fi ab mis mfmntur,
duo ànguli E C A. G C D, (qui; finguli
perSchol:1;. I.) fun: fcmirqâi, rema-
nebit angulus ECG a) uni Reâo.

DEMONSTRÀTIO.» a

I. Quîa, in Trîa lis reâan Lis
BAC. GDC, en: 15115:) AC 8c 880
au BC. cric. i r

D. EC duplum a Dû AC A 147ch
D GC duplum a Ed
Duo ’Eta EC. ’G C cingla Œtomm

AC. CD., ”" A .
à. Arquî Min Triangulo rcflangulo

G.
Ü EG a) C gris BC. GC.:

5’80 a E G duplum stemm AC. c1)
ÉgèPenîqu’e in Ifiangulô reôapgulo

C3 EG æ Bris EF. FG.

ky .Ergo En EF. FG.

E - 0 hoc



                                                                     

2.12 AEUCLIDICS
. hoc eü

En AD. DE duplactorum AC.
CD. . Q. E. 1)..

In numerîs.

si. AB Io. Ergo AC. CB 5.
AD7. Ergo DE. 3.

. Et CD z. ,
[JAD49.A. DAC a; A.a DE 9 a. CD 4.
En AD.!)BSS. acaAC.CD 2.9 M

2

bis [3:3 AC. CI)

CE, 1

P ne.

.475

1A:

n.

î

a

.



                                                                     

anzn Sncunnvs. :13
PROPOSITIO .X.

. si rafla A. B [e54 fit ,bifariam I2?
inC , aigu: afiiciatur BO 3’ .Quzt-

drata’ tapins compofiM A 0 (9* ad-’

i850 BO arum: dupla quadrato-
mon AC. C0, que adimidio AC

  fiunt, fia C0 compofitav-x di-
:À midiaü’ 4412524.. V » I

H41? 3.6PRÆPARÀ’I’IO.

I. Ex A 8: O ereâîs’ ’Iplefpeudîculari-

- bu; AF. 0E a) C0 ducatur FE qua:
cntæAo. M ’
l Tutu faâa AG a) AC feu C3,

O 4 (un-



                                                                     

C 470 la

,co.

"4 E U c L 1 D 1 s t
(unde fi: FG a) B0) ducantur GC.  

CE.EG.; km * rBruntquc GAC. EOC.GCE. EFG
chu un rcâgnguk, ut in gœcedcntifiçm 1;;

mon ratiche. . a 4 r I
ÛEMONSTRATIO.

r. Quint in Triangulîs ieüahgulîx

CAC. EOC dt GA JAMIE 8:15.03
0C. Eric

[3 CC duplum i cati A
a CE duplum "ad C0
QuGQCEduplaŒcomACCO. . C
2. Âtqnisuin Triangulo rcâangulo .

GCE. . . ,D a) ’ [mis GC. CE.

Ergo Ï: GE du lum 510mm AC. C0.
3. Deniquc m Triangulo rcâangulo

A.

.EFGl 5.61360. - sa. EË. FG.

Ergo En EF. FGÏ

hoc eft, . 4au BO dupla 30mm AC.
ÉQ. E. D.

. æ

4. l.



                                                                     

Luna Slçunnus. En;
Velîn numerîs.

Si: AB a) w. Ergo Accu s.
SitBani. Ergo AanIz.

EtCOæ7.,

240144 CAC 25
ZEN! 4A. DCO49 M°
à m0A.0G 148 au AC.CO 741M

l 2
Bis sa. AC. C0 148

03S. . PRO:



                                                                     

:16 EUCLlDIS
o PROPOSITIOXÎ.
nabi. z.’ C Datant reflam 4 B in [com ï

in G ,ut refiangulum comprcbcn-
[am fiel: tata lima A335 umfeg- .
mmtorum B G fit que]: 41min:
fagmentiîAG quadrato.

C . B
1 G H.L . . l q r... l.

ID C E .A. F
  CONSTRUCTIO.
1. Ducatur AD perpepdîcularîsôzæ-

qualis ipfi AB. ” Iz. Divifa AD bifarîam in E,’junge EB.

3. Sumatur EF. EH.
4. Fac AC a) AF. Et dico faâum

elfe quad quæritur. . . :
DEMONSTRATIO.

Super data AB .cbmpleatur a AC t;



                                                                     

Luna Secunnus. 2:7
8c fupnAG E: AH 8e Reâa HG Prof

ducatur in I.  3 :3 DE PH (hoc efl: FA) Æ DEA
, D’DEF. hocefiSEB. *6’”
Â Arqui D E3 a) C AB. feu :3 AC la". 1..
  E1 E: EA. e

Ergoc: DE. un. a EA anal-BAL

&1 D AC. e   ,Et ablauo unîmque 8:0 EA.

r: DÉFI-1* c a a AC] x un.
DDG l chG s’

-. D AH æ C: CG. v
Atqni En AH fit a fegmento AG

a CG continetur CE hoc e11. AB à: al-

tero fegmento BG. .
Ego pater faâum elfe quod quærebatur.

SCHOLIUM.
In numeris hzc Propofitio m1110 folvi

N60: modo, cum radicis quadrant ex-
traâio, quæ hic requîritur , non fempet
rationnes numeros admittat.

Pao- A



                                                                     

z 18 E v c L x n x à y

’ Pnorosn-Io X11.
* En». "la triangule ’ ohfiagalo

. MEC quadratum [amis AC,
quad obtujb angalo opponitur,
jupcrate reliquoram laurant AB.
BC quadrata , bis [ampli n-
fiangulo , quad contineturfità Ia-
tere CB, 65’ a.» ipj’a BD in di-

reflum ci addita d per-
pendicularem ab ara a, to au-  
gala A cadentem.

A



                                                                     

hui Sncunnus. :19
DEMONSTRATIO.

aACæ’gADŒEJDC. mît.
a AcquigDCbæCJDBŒDBCh4JL

ÆchBC. . A
bifceiniocumiaDC’Ego Ph l

me» :3 AD la 22133.14 me

Œz’JDBC. - ,Arqui rurfus Duo En AD. DB’æ

.L’AB. A A
Ergohocinillomm locaux re-

I pofito.
:ACàcABæaBCæz:

DBC.

Ve!



                                                                     

ne" Eucnxnls
Ve! clarius a: quafi ad oculum hoc

  mode.

831,?
1. Super DC faâo En DF, duca-

tur EN pal-allah DE.

-.- :wTÈ-t

..- --- . ..-...,..- .4

2. Palais BIH , &NI æDB, du- ’
cama: CH 8: 1K parallclæ ipfi DC.

3. Super AD conflruatur miam Il): I
Tune BK cf: quadratum bafeos BC- ,

Et DH quadratum îpfius DE.
Reâzngulum HE comprebcndîtur (Il!)

  HG. GE (en DE. BC.

  Ra



                                                                     

.Lmnn SÈCUND’mm au
à: Reâangulum IF.comprehend1Îtur fub

IN. NF feu DE. BC * I
EACæŒADÆDDC.

Seu-

aACæ GDLŒIÜ DH.
’ ,Hoc cItŒAB :

a BKfl-jz CIEL-1E. IF.
Adcoque parc: duobus’ Bris , qu:

4 fiant a latcrîbus A8. BC , dcbcre addi
’ Cl: HE. IF: feu bis fumptum Ç: DE.

BCI, ut me fumma fiat a) :350 AC.

SCHO4



                                                                     

àzz’ Eucmnxs

SCHOLIUML
È

D B
, Hoc modo paulo aliter enclem prow 1

’Iitîo demonflrari potefi. - »   Q
Ex B erigamr perpendicularîs 3E a)

RA, & ducat r EC.
Hoc faâo fluo triangula ABC. BEC  

’habent duo latcra AB. BC æqualia îpfis À:

.58. BC: at veto angulum ABC 4 il”
gala EBC: Ergo par 24.. I. bafis AC :
cri: 4 EC. Adeoque a AC   En A
EC hoc ci! 56s EB f. A8 8: BC-  

Undc pare: nihil aliud requîrî, quam z

ut inveniatur .diflèrcnda Brown A

au



                                                                     

LIFERISECUNDUS. 1.2;
ÜACæDADŒEDC. j e
ArquiŒDCaoEJDBŒËÇI-Ïl

z a: BEC; e Ë
» "Ergo. Î

DAC’æûADæaDBÆEBC

JE! z cDBC. w
AtquiûtaAD.DB.ao ûzçABEEB.

Ergo... . LÜÀCæÜEBŒŒBCfl-l iCDBC
UECæDEB 8:15 BC;

Qyæfi afe invicem fubtîahantur, cri:
2 EU Bêdifl’erentia Œtoïum A C. E C
feu exc’eITus quo E1 AC fupèràt :3 E C ,

hoc efi quadra: EB BC. fin AB, BC. .

s 6L I U. M ,I-L
Ex hac  propnfitîone deduciruf genc-

ralis Regula Geometrarum , qua ex tri-
bustrianguli obtufanguli lateribus’ cagn’îa

tis invenîunt bafin produâam veI  filins

fegmentum B Î). qua: imperat, ut a qua-
drato AC demtà fumma (iuàdèàtorùm AB.

eBC, reliquum dividarur, par duplum ba-
feos B C; «iuæ opuntia exhibèbit (luz-

fitam D B. .. . J »

.an (mare



                                                                     

5:4. Eucnxiîrs
A.

. 3.M Dr c
le K’

1: N a r1Quarc fi in Triangulo obtufangulo
ZABC Ponatur latusAB 13. 8C4.&
AC 15’, invenîetur pet hoe Scholium
DE 5: Et Perofitîo ficdemonfirabitur-

In numerîs.

.CAszg. DE g.
- BC4.’] M 

:DBC-zo.] M.
2.

zzDBC 4o.
D A8169. ,A.
a BC 16.
31mm; 7.25. a) D Â C.

ou; D, m



                                                                     

Luna Sàeèunnusi de v

"l’acroflno X111. n
. ’In 46W, triangule A B’C ’

quadrant. lutais. dB 5 qupd
acutanguId-Ceopponim, [1417:3
tatar a quadratis nliqaorum Ia-
tetum A 0.. f3 0, bis fitmtq re-
âangulo fub latere CB. 19’ hjub

41mm interius lima C D us-
  que ad campa perpendicula-
ïmfibdbmaugubacumlflîai-

dentu.

P z DE



                                                                     

[326 ,EUC’Fâèësr. i’ l

pEMONsIRATIQ-  
if. :hèïæcsbc’sà ne e àe

. .2 , 013*031). A sÜAD e "-ÇAD 4a
1d lac-Æ a AD à: .DC sonna
124 DBHTLz î: BCIÏ- 5
Atqui duo ce; ADJD . e
,1- êPEAÇ-Iî v

EtduOL-Jta AD...DB e

«a æaAijf...ï ï Ergo ms inç imam 10mm": ï? g

pfubfiîflkltis’.’ à
EH a ACj-ïo’. Œ’AB Æ à?

BC. CD.  Q E. D.

475D;

a
Il-



                                                                     

Luna SEC UNDU-s. :127
e Ana DEMOINSTRATIOÀ.

s ’ e .

L.G ’H

"I E f ê * F
  I. Super ba’fi BËC faâoquadrato BF.
PïôducaturÎ-ÇADÀIJ 0... a

z. Faâo PH à) OP, ducpturHG

parallela F15.l e -
3- Super ÀD,â& G E fiant quadra-

taD1.EL.è ; ’Tune G êûg-quaénæmfegmemî
BD: Reéta ulu ’DF compèhemfiçur
[lib D C. CEP-Rue C. C B:-,Et-ReÇlan-
891m?! Mm H15. L M. reæDCÈCB.

le   * P 3 s B C



                                                                     

228 E U c1 n x s  
ŒBC au (3 BH cum duobus

dis DE HE.
A a AC a) [3:0 AKalatere AD cum

Ü M G a latere MEæDC.

BBÏC En: "Agen; Bris GD. D1

e C-KHoc efi.
Etc AC Pli z glis DF.HM.

i

EÉgo pue: quadiflato ABxdebere midi e
duce-2h DE HM’: fer: bis antum ’C
clam BC. CD, fut iüa fumtim fiat a
duobus quadfatis 3C. AC;

g z Ï- En". . Igu-

3 D 44 d

9 ne
u ,».::E:a r Ü

a 21; TCRÏI



                                                                     

Lumen SECUNDUS. en;
Tertia DEMONSTRÀTIO.

Triangulum"aéutangulum fit , F B C;
demonfirandum CR duo quadrata FB. BC, A
fuperare qâadratum F C pet duplum C:

CB G. 1 V A -Ex B eriga’tue perpendicularîgïB a?
BF, 8: ducatur .EC, mm duo-çrîqngn-
la BEC. FBC, "Haliebunt dquIthriafEB.
BC, æ lateribus FB. B C786 engainât
BEC e FBCV: qqare par 7.4.1. latus
EC erît’ ed F C. Adeoque ËC hoc efl: e
duo quadrata EB. feu» FB. BC cran:

flDFC.’. .n;;nUnde fi quadratumFC fubtrahatura *
quadratb E C, pbünebiturdifïerenrîa [en

meifus, quo quadrata F B. BC. rupe-

. , v P 4 rapt



                                                                     

:39 v,EJUCLÆDIs
rant quadratqm F C , adeoque demonfira-
ta crie propofitîo. C ’

a ECæŒEBfeuEFBŒsBC.

Agi;
SBCæÇJBGvæ y;.P:B.GCÆ:GC.

’ mæammmmmmel
a Eçgpys a: DBG’Œ EfsBGC

. l G ï.c: FÇao un; :386 31-330,

:3 EC- L" PC a) z 313G. [.2 :BGBG

A. .61:- :GC.BG
-.;. Seul n,1-1C e eC ZŒBC.B.G0

.-’H0Î efl duplumfl 74 fub bafi EC. 8è

fegnicïfb BG ; pro giflèrentivaua qua-
dfiaËdH È’C , hoc ’eflîjddudlquadrata E3.

feu 85’ B C cheduxÏt (fgadratum Ç.

Cf. s’ÇHo 1". ’"
* Similîbperatione qÏonÈJuc innotcféet,

diffèreçtîa  quadratorum A C 8a F C:
quôfuth’ptimum qpporgîtur - angulo obf

tut?) AIBC. alterum vero acuto F B C.

BAC

C!



                                                                     

LIBER SECllNDus. 2.3:
BACæûABÆDBCŒzŒ

DB.BC. 12.11.
DCFæŒFBfeuŒABIŒIB S.

BC---zr.::BG.BC. 13.11.

. BAC-a CFaq z r: DB.BCîî*

- 2 :CBG. BC.
feu 2-CŒD’LGJBC.

Ex quo ealculpfequîtur hoc
Theorema.

Si triangulum obtufimgulum v
cum acutangulo FB C 1316m AB.. B C.
lateribus FB. BC æqualia habeat; que:

l dratum lateris obtura» angulo oppofiti
ï AC, fuperabît quàdratum laterîs acuto

v finaulo oppofiti F C,- per duplum,re&an-

’ . B s gulum

A 1* f



                                                                     

F o
pŒzS.

A (filareflftîn Ttîagèulo’àeutan quAfic,

2;: EUCLIDIS
gulum quod fit a bafi BC 8: DG. inter A
duas perpendiculares AD. F G inter-
capta.

SCHOLXUM 11’.

l Hitic îtcrum Huit Geometratum tu: t
gula ad inVeniendum bafeos fegmcntum
CD, ex tribus trianguli’aeutangulila- A
tetibus cognitis: quodinvenîturfiafum- ’p
me quadratomm A C. C’B.’ ( cités angu-

lum fegmenço. adjacehtem) fubseahlçur *
quadratum A Bu; 8gte’lîqtium pet duplam 5
bafin B c diüdajtut. ’ ’ 1’ 1 j

ponatufla’gus AC 1;. B.C.I4. 8.1 flin-
veuietur pet hoc Scholium berces fegnien-
ËumDC 5. Et propofitiq fic demo’nfhæ

Itur.

.In nutnciîs.

AC 716.9 A
BC î: 196
à [J

..:.-.n A. ;BAC æ :239 je;

BC



                                                                     

Ltnanncunn’us. -1233

»

ramer) 7o,- M.
l’ 2.

2. a: Ecw D. x40. C"Il? 4m 225-15

At
’23

N [J a:E5 « 365-
aucun C

Ut tequi’ritut.. 4 Î) , . I
.4 n.

Paco

T1

C Ë TklaIAAglëfl..- .

’ ’"-. F. lm W4)»

SKI-î? ’1’ tu.

Aun.



                                                                     

234 EUCLIDIS.
PROPOSÈTII’O XlV.

m... ,, mamreâilineo 34 agualgquz-

:45. I.

dratum conflitùefe.

CQNslliÜ’èTto.

1. Confiîtuatut r: BD a) rcâilineo
A: quad fi. habeat huera æqualia, obti-
nemus quadratum quæfitum. Si veto non

tum l Kz. ProducntutlatusDCin F, utCF

fit au C B. v .3. Line: DF bifeâa in G , centtoG
radio GD vcl G F defcribe femicirculum

D H F. A4. Latus B C producatur ad fcmicîtcu-

lum in H. p *Dico quadratum CH effe au teâilia

DE-



                                                                     

7,7, Linné. SEÇUNDUS.’; 43;

.DEMOMNKSTRATIÔ.

si; CAB-t feu’CË) C5305 y. Il.
menaça 4 ,7 K

Atquî a 61-14 au D GC Æ à CH.°47’L

Ergo hîs in illius lpcupm. fubfiitutis.

720C. CBtræu a GC ab 36C æ
dCH.

Siauferatur utrinâque a G C. »

T. DC B a Ü CH.
Atqui rr. D C B au teâîlineo A pet

confit-.1 a .1Ergo [a criam efi; àâîdem rea

&ilineo A. j fi A j
. ’ Q E. D.

sJïIGMMorm zébifiçaendiëifiîs. -

"1-..? a. . L
A!

1 ov J V. , . ï. lv x r r.I. 3 La IN: *

E Un



                                                                     

A W

EUCLIDIS
.ELEMENTORUM

1.1.1353 TERTIU-s.

DEanzrtonsa

. Id rp .- a :.
. 4. Æquales circulifimt,’ quorum

diametri AB. EC. fimt mules:
val quorum , que ex centris D. U
E. refît lima DE. EGJEmt aqua-

*Ies. ’ 5
l

ï!

u.



                                                                     

Ltnen Tnnrws. 137r 1
,1

1

ICI.

.Refla circulant tangara dici-
tur , que un» circulant tangat , .

putain B. producatur in C.
X moulu»: nonfirat. .

J.j . tu.

A ... A à... A: MSLLM: :-

Cirbuli [è 5:;in tangue di-
ŒW- qui [ê]: gnutuo tangentes

Élu jèfimmço un» jam.

tv.



                                                                     

a à38 , EUCLIDI’S
IV.

AC 41

E il! r A

G .In circulé æqudliter diflareà .
tantra rafla Ipa’icimtur , cm??? :-

pendiculare: DE. D F. à centra
V9. 4d ipjàs A B. C 1C. (luth æ-
qudles fana,- langius aux»: Mafia

dicitur GH. in quant major per-
pendicularis D1. ma’it.

. I .V.A, n 6,,

A. -. . 3A. mmagmzz, mm I
ub 7654.4415. www”
’fzpberia A C B. com!)relatait"?L



                                                                     

La" au: a: Il! s. 5.3,;
.v I.
.0. x

A , 3Segmentta-xaumri Aangulus efl ’

me MM 7654 11’464 .41 B-
d’ÇË’Ë A ÏÉÏÎPËW’M Û. 2.4)" fîm:

2  
Infigmenta aux»: angulus efl

91W 5’99 fluidement? cir-
C""fi’èéèi4.fi4?hptum flemm-

. au"! qmdme. 17.4.ëëoâfltër-

ÉÏ tu??? A G. figmçutum ter;
ï minuté; jaugea. , un. B A. B C.

n

Ê Mit ëuflg- z .
’ Q. A A VIH-g



                                                                     

tu wfivcn’tnn’ U

Mu 31m.

Cam fini .comprcbatdente;
gulden D A B. "514A D. A B.
aligna»: aflumunt, paripbariam a!
B C D. illz’ angulus diciturinfifiere. i

1x. ,

il. AA Safïvrcirmü :193ch 4112W ;

rentrant A. W18: A BU. àflmronflimrumwrebmra ni-

m’mmfigura a") rififi 218. Æ.
I 411M"! BAC. confiriàitibm, U2: ;

panpberia EC. a]? fifi: 40317422? à

1



                                                                     

f LtnznTER’rkbs.’ :4:

F 1’ x

l kSimili; circÇdÀfe manta film!

ARC. los BA C.
EDF. CapÎam-iqmles , dut in
quibus anguli CB A. F E D. inc

"MM: 571’415!

l Ptp tîeîfeëmehtàhunilîà (i-llztddîcuntur ,

quzf ’ Magma-nm Circulorumfunt
Pmesfimîles, feuejufdem dencuiinatiô-
ais; ho; cit fil unum’fegmeinum fit val
pufyvel; il, a. ffuieit’euli, ut’al- "C- .-

Ï matu étiamfit, f, vd’ fui eitculî.
l U134; fétluîtur fi înèegtîuèîi’tdli En: æ-

) des, morum fimîlîa fegmenta miam
«Mario debere elfe æqualîa; ut a: duo ,

se] Plan [cgmenta fimilia ejufdem circulî

;- de inter. je aquaha.

a ’ Q A PRO: .



                                                                     

2,42: . E man!» 11s. .5]
I

. ïPnorosn’to I. t,
:13

embu. mati Circuli B C D 0mm," A

repaire. z z l à

si

1è .. w
li h: . A p

.y hcoysÏRUCrtd...
Ï v, I. In circula duâa quælibet BD dî4
: "me vidatur bifarîam- in F. a I A

V H ; z. Ex F etîgatur utrîmelue perpendia
l fig ’"Î 1’ -culatis CE usque ad circumferentiam.b -.

* D 3.. IftaCJ-ZIbîIecetur in A. a
Dico ËuufiumA cire centtum Gram. A

5 DE;A t n * 1



                                                                     

Lrnnn Tennis. i433
DEMONST-RATIO.

Cm ex P ( fi illud non fit in Centro)
n mêla linea femper ad centtum poflît du-

Ci, (pommas et: Fi, a’d lineæ PC ali-
quod purifias: , ut A , rauquam ad Ceno
mm duâam elfe lineam teâam FA;
que «(Il ex definitîone 8e primarîa pto- 4

ptietate circuli duæ teélæ A B , A D etun:
tadrixfiius Circuli , atque inde æq’uales.

Mecque in Triangulis APR. AFD
Latus AF æ AF.

4 AB a) AD.
PB au FD.

Ergo pcr 8. I.
Angulus AFB au AFD.

10 Adeoque embo teâi. V
Unde pater lineam ex F ad centrum

:51 ducendam debere cire perpendiculatcm
ad medieratem lineœ B D.

3:3 Atqui pet conflruâionem lima BAC ,
tu Pfl’ medium ipfius BD duâa efi perpen-
I dtcularis.

1C Erg° etiam naturaliter fequîtur cen-
tmfneire in ifla petpendiculati EC: 8:
qulgem in ejus punâo medio A. ut fiant
"[1qu A E inter (e æquales.

. . HIER 13m fequens immediare deducîtur.

g; C0.



                                                                     

e44. EUCLIDIS
COROLLARIU M.

Si tafia linga C E in circula î?
nliam lingam B D bifarz’am inF, k.

634:1 angqus raflas B PC DE!)
fiat , in i114 bzficante CE cri; a). :.

pali ceutrmn A. . r
Vide Figuram præced:

DEMONSTRATIO.
. Hæc date 8: quafi ad oculum patct
ex præcedentc Demonfltatione; val Pot
rias cum illa efi cardeur.

tu».



                                                                     

LunnTnnnus. 24;
anrostno Il- ’*

Ta;- Si in Wberia Circuli ADC MW
a. duo M126: punêîa MJ. fin

D www, refladc, quaperil- A
in 14 ducitur , iman circulant c4-

. : DEMQNSTRATlog
Ex inventa Centro E. durais radiis EA.’

EC, ad reâam AC ducatur E8.
Tum in Triangulo. E-A C.

Latus EA a) EC quia radiî.

., p.530 mg. A en c. 5.1.

P?! A Q 4. Arqui



                                                                     

mÀ’éÎ’AAîs*Î*h- 1:47. à w. "P "L1"

Ü X6. Io

bxg. I.

3’46] ’E U c r. in;

Atquî externus A * à interno C.

- Ergo EB A etiam, C A.
Adeoque in triangqu E B A lams 5A.

oppofîtum angulo maxime ,crit V5 e laj

tète E B. A ï- ’
V4 Atqui latus E A. pertîngir tamum

petîpheriam. J iErgo latus E B cadi: intra circulum.

Et esdem demonflratjo applicari po-
tefl ad othnia parfila limât A’Ç.

Ergo tQta linea A C ,eadir intra Cire
culum. Q E. a): . A

IËSJCIHDLLIUM.

Si [opta ARC ..dumu(;iia arque alfa
linea, illa purifia A 8: C propius ad f:
invicem accedent, douce tandem coinci-
danr in ’umun 8c idemïpuuâum , urbi:

A Tune



                                                                     

3

Lrssk’TnRTrus;

Tune iinea, qua! per illud punâum A
B ducitur, non man: pet duo diverfi
punâa, (ut and-fa crant "A a: C)fed per.
unum adeoqu’e nonïieeat hirculum; fed

’ illum tangit..’

Unde i315 .Cbneludere licet , lineam
reâam C Circhlum in unoktantum pun-
âoB tangere; idxquod infra ex Prop.
16. hujus libri iulterius patebit.



                                                                     

:48 locheras
Pnorosn’ro 111.

Page;
Tmfi Si in circula rafla gueulant

C E par cmtrumA 49:84 , 454m

BD non par centrant Jaffa»: , a
mm»; in Fficetçetiam 5114m

lad anglas reâosficabit.

P A n s Il.
Et fi 4d anglas rafla: mufl-

eet; bifkriam gangue ficabir.

DEMONSTRATIO.
Pars I. Duâis radiis A B. A D , in trial!)4

gulis APR. AFD.

’ bu î- . L333:



                                                                     

Luna TERTIUS. a,
Latus AB on AD quia radii.
Latus F B a) FD pet propofitionem.
Latus AF commune. ’

A fiErgo omnes anguli fum inter fe aqua-
ies . pet 8. I. adeoque Ang. AFB a)
AFD. qui propterea (un: a reâi. . me,

IPars a. Iniifdem triangulis AFB. API). o. a

. Ang. ABFæ ADF. quia triang. BAD
ï efi Ifofceles.

dag. A F B a) A FD pet propofitio-
nem.

Latus A F commune.

i Ergo latus BF b au FD.Q E D un.



                                                                     

[sa flave titanite" î
CORAOILLARIUM. "’

Si in Triangulo aquîlatano [en .
JIofceIe BAD rafla. A Fbafin B D

jecet,bszriam,, i114 tandem. per-
pendiculariterfecabit 35’ contra. .

DEMONSTRATIO.
Si centro A radio AB vel AD de-

fcribatur Circulus , 36 rcâa AF unin-
que producatur’ in C 8c E ,l utriusque
hujus partis demonfiratio etircadem cum
ipropofirione. U

Licer etiam hoc Corollarium indepen-
doutera circule fuam habeat veritatem.

PRŒ



                                                                     

Liman Trinity-vus: [2g

PRO P notifiai-V;

. Si in Circqu du fiât A B. "un 3.
D C non amboper centrons 46462.: ,

fa initiant fiant z: i114: je mame
.nmfèçqhçnt bifizriam. g -

. D E MbNèÏÎT KG AIT 1 o.

Pofito lineam A B , ab altera D C bi-
ficâri in E, ducatut AD eiquc paralle-

F. i- Tune in Triangulis A ED. B EF.

Latin AE æ BE.
Angulus E î a) E. "H.

.« Angulus A b n-B. 5.9.1,
Ego

1(- f; v



                                                                     

îgz’ A EU’CLIIDIS!

E . er.26. I.
L33: Da) EF.
LAtque’EC 4 EF.

fiErgo E C 4 E D.
’Adeoque D C non viciifim’bifecatut

ab airera AB. , ; ’ e
Atque hâte demonflratio habetloeum

five D C pet centrum tranfeat five non,
6mn in omni pofitionc duci poflit AD
35 Cl Pardiela BF.

I PRO:



                                                                     

ann. Tourtes. 7321; n

Paorosruo V.
.EÎ Ï *. szdgæcipmü,asa,. commua

fife tao fiant, gnon menu:
ide tenonna. ; 3 à

H, â?

, ,a l -. . . .L. . , -a”. l

à DEMONSTRATIO.
Ducatut reâa A D feeans uttumque

t cnculum.
Tum AB. CD. attique circula in-

Ërîptæ erunt diverfæ , adeoque illarum

media E 8c F. divetfa 3 8: con-
equeùtet ex illis eduâæ perpendiculares

56, F H diverfæ. c. tr-



                                                                     

in linon; DIS. r"Îfv

n x
W,
tf9

f" jiââîf’v

Ci uli aurem cent cil in
a Cor. t;perp:fndiculan’ E G il; ,88; Circu C H D
"1’ centi’um in ÎalteIa perte iculat F H a 5

a pri ri divette”. . r. f
E p un... c2. loi icentumîxef" N f

W’rQ E. D.

’ 1 211,04



                                                                     

Lutinfrîeàâ’r’uï Î?

Pkotggït’gto VI.
Sidùo me. 4-613. le H D "en ’-

. fi (amena interinttàngnniinln, non

gril: illorum Centra»).

. "51TH.
SDËMoükifiïTta

. Ducatut «à; Cî-D;’fecans uttumque

meulant.

R C Tutu



                                                                     

fifi EUCLrprs

Ë? (et. 7’.

n’Tum A B. Ç D attique circula infai-
ptk crunt diverfæ , adeoque illarum pun-
âa media E &ËF diverfa ; 8c confequen-

ter"ex.iliis perpendiculaires EG,
PH. diverfæ. in -» ICirculi autem AG B centrum eü in

mon n perpendiculari EGî ; & CirculiC HD
"Le centrum in aleeta petpendiculari PH à ;

a priori diverfa.
Ergo ifii Icirculi par: haben: idem

centtum. -"’r ’
- . - Q4?) D-

r - Ï:- Ài .



                                                                     

.Lrnnn Taramas: 257;
PROPOSITIO VIL
Si in circula aunai: extra cen-

trum F atcipiatur punflum G , ex Wh a
quo quadam reâa GA. GC. GD.
G E. G N. in circtdum radant.

Tant
1. Maxima crie GA , que per

centrant F tranfit. ,
a. Minima erz’trdiquadiame- »

tri par: G ’23.

3. Aliarum vero major efl GO, ’

que Maxima GA propior.
E 4. Nequeplum quant due ab
i110 purifia G ad circumfèrentiam

duci poilant aquales.

DEo’



                                                                     

,z;8* Encolure ,DEMONS-TRATIO...

Pars t.» Duââ F C. in trianguio GFC.

Duo latera GF. F-C 4 a G C.
Arqui GF. FCÈn GA. quia PC a) FA. ’

Ergo GA’ 4 G C. Ï I
Pars z. Duéta FE. In Triangula FGE

Duo lateraFG. CE. A a FE. ha? L

. S
.zoo le

z efiFB.
FG. , FG.

un. CE b 4 a. GB. j ’
Pars 3. Dada FD , in triangulis

C F G. &D F G. ILatus CF a) DE
Latus FG unique commune.
Sed Ang.ÇFGÇ 4 DFG.

624J. Ergo bafts CG C: ç DG.
Pars 4. Hæc patet ex præcedentibus;

cum enim amnes reétæ fupra aut infra duas
æquales pofitas G E: G N duâæ , ipfis
(in: aut majores-out minores , fequitur

- nullasiis en: æquales.’ PRO-



                                                                     

LIBER TERTIUS. 259
PROPOS 1 r 10’ VIH.

Sia pomélo A extra çircu-Theonr.

lum accepta ad circulant datan-
I ’ tur qaadam rafla A H. AG. A F,

I . Earum que in catamperi-
pberiam incidant maxima ont
AH , quaper centrum L tranfît.

2. Aliarttm major efl ea ,
A G ,Aqaa maxime A H propior.

3. Extra circulant. minima
off a! ’B ., que produfia per cette

tram tranfit. A ï"

a? R3 a. Que



                                                                     

p.60 E U c L r n t s
4. âtre minima propior AC

tentation A E minor erit.
5. Non plures quant due et:

diâopnnfio Ain peripheriam daci
poflnnt annales five intra circa-
’lam five extra.

DEMONSTRATIO.
Pars I. Duâa reâa LG. in triangu-

la A L G.
and. Duo latera 3 A L. LG ne: A G.

Atqui A L. L G tao A H. quia
LG sa LH. A

Ergo AH g AG.

Pars



                                                                     

Lthé-RTERTIUS. r6!
Pars z. Duâa Iinea LF , in triangulis

ALG. ALF. À Ï
Latus AL attique commune.
Larus L G à L F. . quia [une radii.

Atqui ang. A L G. 4A

v Etgo bafis AG h 4- bafi AF. b "on
Pars 3. Duaa LC. in tria’ngulo ACL.

Duo latera AC. CL. ’ 4 AL. S - V
I CL. æ BL. 33°. La

Remanet AC 4 c AB.

V GAIMZPars 4. Duâa LE , in triangulis AEL
A C L.

V Duo latera ex’teriota

AEELÛ 4 AC. CLAS d’un.
LEæLC.

Remanet AE 4 A C.
Pars ç. me: ex ptæcedentibus; narn

du&a AIæAE. quæ intra AI ducitur
erit iilâ minot z quæ extra. illâ major:
adeoque ex A non poifunt duci pintes
quant duæ quæ fint æquaies. (LE. D.

4. PRO-



                                                                     

A262. .EUCLtp’n

P RoPo’srTm 1X.
fient. 8.   N - z v lSi abdiqua Mm Circulum

A punflo 4 pluresï 7mm 471M rèéh

c I ” finales AB. AC. ÏA’D ad pari-

pberiam duci ptfi’întï : Illud puri-

W 62mn am centrai»;

f DEM-ONSTRATI-O.
f. Duâas renflas DC CE. dividc bifarîam

Lin F 8c E pe; rcâas FA. EA.

ï ’Tum in triangulîs AFD. AFC.

Latus AF unique commune.
Latus AD æ A C. pet propofitîonem.

Lamé FDao PC. pet confirudîonem. ,

. . I  ; I Erg°



                                                                     

Luna Tnxrms.’ [26j
.Ergo Ang. AFD * a) AFC &ùter-33.,;

que gareôtusg- adeoque in perpendiculari
FA cri: centrum. c contai. ’ ’

Dcinde codem mode. pet triangulamm-
AEC. AEB demonüratur centrum etiam

.eflè in perpendiculari EA. "
Erg’o necçffarîo cric in punâointerfc-

&îonis A. quia duæ lineæ FA.EA præ.
ter illud nullum habcm: commune.

Q. E. D.

3,55 me.



                                                                     

264 ÎvEU’CLIDls

:PROPOSITIO xc
mm. ’ 7)ro circuIiA B c. A He , je

"muta non [nant in pluribm
qua»: datchas puuêïis A. U C.

DEMONSTRATIO.
Per centra circulôrum E 8c qucatur

tafia EF H ut 8:, ex unius Circuli cen-

À un



                                                                     

Lr-BEKTERTIUS. 26;
ne E, ad punâum interfeâionis A du-
caturr rafla E A.
1 Deinde ex eodem centro E ducatur
quilibet radius EB , qui altcrum circu-
lum [ecce in punâo I.

Tum E A eü major quam E I ,’ in fi-
gura X pet 7.111. 8c in figura Z per 8. HI.

Arqui EA a) E3, quia funt radii.

Ergo EB efi major, quam E I.

Adeoque duo arcus ABC. AIC fe
mutuo non feeant in punâo I.

Bodemque modo demonfirarî pareil:
feâionem non fieri in ullo allo punâo
arcus A IC.

Haut! diflîmilîter etîam probabitur re-

liquos arcus A G C. A H C : f: mutuo
non poire fecare: Ergo feâîo fit tantum
in duobus punais A 8: C.

Q E. D.

PRO.



                                                                     

:66 .Eucnl’pxs-H
’Pnorolsrn O’XÏ.

m, Siduoârcuzi A B D. A] afin
’°’ interius rangant in A: rafla P G

filerait: centra F. G. conjungem,
fi pmducatur I, ltrqnfibz’t fer con:

tacha A. « ,

DEMONSTRATIO.
Produâa GF in,D , quæ («et cire l

enlumlinteriorem in C, ducantur in cir-
cula



                                                                     

Lrnnn-T’nnrmë; 261e
cula exteriori radii PH. FB : fCÇQntCS
altemminKôzI. - ’ Ï’ .5

.,Tu,m’in circula interiori FC.pçr 7.
HI, crie minima quant Pari-circum-
forentîam duei ppm; æ adeoque crievÇD’l

diflantîa iflornm circulorum maxima.
Efl autem F K major quam F C;

Ergo difiantin KH miner qmm.CD;,
Iterum cit]: I major quam FIK. v r :r

Adcoque diûamia IB miner (limâtx
K H.

Denique efl F A major quam F I.
Ideîrco difiamia in A miner quant

. I B. v.Qui: autem pcr .7. III. 1? A.abfolu-
te cit omnium maxima , ci: prioribus
fequîtur diftantîam in A anolute die
omnium minimam , feu Potins, ( quia
circuli ponunmr aliquq loco (a tangerc)
omnino nullam; Adeoque Pater lineam
FG, qua: citrin omnium maxima, ne-
ceffarîo cadere in con’taâum circulorum,

fiProducamr., E. D.

. ,,,;’

PRO-



                                                                     

558» uEu-cnrnxâr-

.PaopoSI’no X".
Ifs [Siduo circuliDCB. EIB [a

infant cxterim contingant in B. A
Reâà F G , que illorum centra
F. G. conjungit, par contafïum

B. defibito

DEMONSTRATIO.
Ex jugerions circuli centro F y P"

i111!!!



                                                                     

L1 Un Tnnrflrs. ne;
filins, puna; D. C , ad inferiorem 1m.
miam ducanmr rcâæ F E. FI. t H Ï

. Tum refpeâu hujus inflations çigculî

par 8. m.- e’rit F E major quarrai: I. .
13;,de iihntia D E major -

x Irerum’FI major quam FB.Î Y   . r
Ergo difiantia CI major-i, "am in B;

(filin jam Per candem 8. HI. F3, ab-
folute efi omnium minima ; effaneri-
bus fequitur cinculornm diflantiam in B

l abfolute die omnium minimam , feu po-
tins (quia circuii ponunmr aliquo in lo-
co (de tangere) omnino nuliam. Adeo-
que pare: lineam FG, in qua efl: om-
nium minima , neceifirio tranfire Par con-
taâum circulorum.

(ma. D.



                                                                     

in? ."EUCLIIDIIÈÎIÎ
Pinopovsxrloçijlîli.Ï

1m (indus circula»: ndnïmngitin y
1h I pluribur I puffin quam V me) fin?

Mafia. extra tangat. -
DEMONSTRAATIO-i’ i
W: 4 CASUSI.V

Duâa FG, quæ centra conjungat ;
fila Produâa pet 1 1 . I l 1.x cadet in con-

taâum A: i
Deind:



                                                                     

LIBER TER-uns." 27i’
Dcindc ducatur PIB. tum crie pet 7-

III. in interiori circule. ’ l
FA. major quam FI.

Acqui FA pertingit ad circumferentiam

exterioris circuli. i
Ergo FIV illam non attingit.- p

Adeoque duo iiii circulife mutuo non
tangunt in punâo I.

Et eadem demonfiratio locum habet
in omnibus punais minoris circuli extra
A pofitis. k ’ -

Ergo duo iflivcîrculi tantum in uno I
punâo A f: mutuo’tangunt.

Ve] hoc modo.

’ Ex "incuit. préced: ejufciuejdemon: r
Rrahone patte; unCËJm cdntaâus’ drain.

A , ubi cireuh inferioris maxima PAi

cadit. g’ à hAtqui ifia maxima ça tantum mica.
Ergo pntum ÉIÏufi’um punâuni con-

taâus,!c,-în..êp .. ;, c . 1*

-.. . vnl a du, sw) duc] U .-.I-...u



                                                                     

272. Eûcnibrs
Casus Il."

Dueatur reâa GP quæ centraG 8: F
Conjungat; illa pet n. m; nantit ne:
-pun&um contaâus A : Deinde ducatur’
re&a GBC.’ Tum critipe’r 8.111.

h .GCÙ major quam.G4.4 . g ’ J
.1 Atqui en à "qui

Ergo GC major qtiam (il. ” ï
Adeoque circulas fuperior G non tan?

gît inferiorem F in B. ’
Et eadem demonfiratio habet locum

in omnibus punais circuli G fuperioris.
Ergo &c.

Â. a) L . VÊ!



                                                                     

Liszt Tsahvs. on
..vnæmbnnh.

; Ex 1m59; 713.1; deùhnürzione
pane; punâum contadin en": in iA, ahi
circuli fuperioris minima chadit. 1

Aquiiâa’minànaefi tannin) (mica.

largo tamtam unau); e11 con-
taâus, (c; in A. ’ I i

esgf mua
à;



                                                                     

1:74 93.3.6155? u) - i

PROPOS 1 n 0x1 V.
Mi i z; Æqmle: "514’443. D0171
i” circula agaçât" a centra (talant:

1. Et aqualinr a centra di-
flaqu’inter-fe æqualesfiw. c. l

D-EMONSTRATIO.
PARS I.

Ex Centra E duâæ perpendiculatec
53cm EF’. EG. lineas AB- DC il bikcabunt:

a: quia toté fun: zquales, cran: etiam
femmes AF. DG æquales : ducantur ricin-
de radii EA. ED. Tnm

In Trianguiis APR. DGE.
I Latus 12A :0 ED.

Lame AF a) DG.
’hngulusfp G. r

V Ego



                                                                     

a an’ziR’Tnnïins. j ï "37:5

- ’Ergo pet Schoi. flouai If
Latus EF a, E6. 2 . ;.
Adeoque diffama: acqualcsfl . * hâta;

I PARSIL
’ï in Hum Triangulis ne. mon.

Lama EAæ EDg . l ."
Latus EF a) EG

j AngulusF æ.GÏ A,
F

Ergo pet idem Schol.» P169. 2.6.1.
A? a.) DG. . ,5

Adeoquc jetiam. a 4,;

au une, ’Q E. D. ,j , ,

l i . aæ. k

’ Ë

- xa 5 3 l PRO-



                                                                     

a76- Evcnxnrs
Pnorosrno KV.
r . In circula ABCD "flamm-

M inferiptarum maxima a]! Tiame-
par A F.

a. 1 Reliquarum faire en BE
major qua centra papion

DEMONSTRATIO.
i Pars I. mais GB. G13 in triangulo

BGE. i0°. Yo Duo latera 0 BG.GE 4 BE.
Atqui BG. GE au AF. ’Diametro.
îrgo AF a 3E.

Pars Il. Duêtîs GC. GD: in triangulis
BGE. CCD.

Latus BGæ CG Quia [ont ra-r
Latus GEæ GD dii.
At an . BGE m CCD.

5 ad, Ergo baËs BE b m CD.

s w . E. D.I . Q h P R O-



                                                                     

. LIBER TERTIIiS. 277
P HOP os Inc XVI.

Î Si par cxtrcmitatem diametri ËÏÎ°°

A ducatur perpendicularis FE.
1.. Illa Callot extra circulant.
z. Neque inter ipfizm 19’ cir-

culant alia rafla ad contaflum A
ducipotqfl , qua circulant non fiat.

DEMONSTRATIO.
Pars I. Ex centra D ad quodlibct pun-

Etum F duâa DjF , cri: in triangulo

D A F. IAngulus A 4 F. quia anguiusA mans.
. Ergo Lamé (a) ,DF’ 4 latere DA. î ’9’ L

Atqui DE 313A. quia (une radii.

l DE: 4 quia prix),&um H cil in cireumferentia (:15th extra.

il S 4. ’ Idema



                                                                     

2.78 ’EvCLrDrs
Idem ratiocinium omnibus punais li-

neæ FAE poteit applicari: adeoque to-
ta FE (excepta punéto A) erit extra cir- *

enlum. a

Pars Il. Infra AE duâa qualibet AB,
ad ipfam ex Centra D ducarur perpendi-
cularis DK. Eritque in triangule DKA.

’ ’Ang. DKA ç DAK.
b 19th Ergo latus DA b m DK.

Atqui DA pertingit ad peripheriam.
Ergo cadi: DK. intra Circulum; adeoa

" que linea AK illum feeat. j
’ Et eadem demonflratio habet locum in
omnibus lineis quæ ducumur infra AE.

COROLLARIU M.
Hinc rurfus pater reâam’Jineam Cir-

I . culum tantum in uno,pun&o tangere:
mm demonfiratum rit rotant reâam FE
cadere extra circuium excepte -unico pun-
âo A; adeoque in i110 (de tantum con-
tingunt. v ’ V x. a A... .

” PRO«



                                                                     

...c ..-4-.....- c-.- --*---...

L1 a in TERTIUS. I 2.7,
Pnoposrrro XVII.

A datopunfio a reliant Encan: AC "ou. 1.
durer: que circulant datant BCD

tungar. -

CONSTRUCTIOA-
I. Ex punâo A ad cenrmm ducatur:

mâta-AD. ’ ’ r
a. Centro Dr radio DA. deicribatur

circuli accus AF.. « . Ë
3. Ex punfto B crigatur perpendicu-

laris BE.
4. JunEta ED, ducatur AC, a

Dico lineam AC tangue circulum.

DEMONSTRATIO.
In trianguiis ADC. EDB. ’

Latus AD a) ED Qüa flint radii comm-
LatusDC a) DE] demvcirculorum.
Angulus D communia ’ i q
Ergo f Ang. ACD a) EBD. ’ 34.!.
Atquî Ang.EBD efl reâus ber confi.

Ergo etiam ACD cit reâtus: adeoque

linea AC b tangit circuium. . Milo j
” S g Ç PRO-



                                                                     

6

280 rEucnrrnrev
e P no vos r’r 1 o XVllI.

:3". Sireêïa lima AB ,tangat cir- l
adam, que ex centra D ad can-
tactant C ducitur , illa Tangent?
AB perpendicularit erit.

DEMOÈSTR-A T10.

Duâa EF parailela Tangenti A3, m
8c Radiis DE. DF erit. q

ln Triangulis DES. DFG. l
Latus DE a DE
Latus DG and DG.

.Angulns Baal-1, ’

A . J Ergo



                                                                     

’ hmm Terrine. au;
Ergo per Scholium 26! I. l

Angulus DGE au DGF.
Adeoque etiam per z 9. I.

Angulus DCA a DŒ

.Ergo DC cit perpendiculari: Tangemj

ci A8. , . me. D,

71’30-



                                                                     

5:1: .’ tannants .

P30? dan! o XIX.

I . . 13:06 Si relia [bien AB tangat cir-
,citlum , U et: conterait C duca-
tur perpendicularis CH, in lib:
erit centrant. ’ ’

I Inverfa præcedentis XVIIl’.

DEMONSTRATIO.
d .Duâa , ut ante , EF paraflela A3:
8c radiis DE. DE crie. -

’ In



                                                                     

«Lrnrrn Tenues: et;
In Trianguiis DEG. DFG. f
. Angulus En». . ’ 1

Angulus G a) G. r
l a2. Ü ., quîafuntælipfiàqn a

h I j Iatus DÈS.) DE: .1;-
. .V ;Igrgq graal... ..
’ GanGF... j .1, Adeoque pet coron: prop. I. .ÏH-Ïid

Iinea perpendiculari CH feu (au: &-
dem efi’) CH. exit» centnm’ circnlî.

r K a ,Lï

PRO-



                                                                     

[Go EvCLrnts::’
Pnorosr’no XX. .’

à?” Magellan ad Centra»: GEB du» i
131m efl anguli GDB ad pariait:-
rianp , au» idem arcs: GB a]?
kalis angulomm.

DEMONSTRATIO.
1

I

v J à ia BiCaïn; I. In triangqu Ilofcele.
Angulus GEB au ang. D æ B. gal.

Atqui D a) B. 5. I.
Ergo GEB (lupins anguli D. * 1

ta?



                                                                     

i

LIBIR Tamaris. 28g

F ’ Ï
Cairns Il. Duâa pet centrum E ,

A Ang. BEFdnflrnnarîg. BAF. Fer me
AngCEF dupius CAP. (un: I.

Tous BEC diroit; C.

CafusIII. TotusfingtÇECofi v h
duplus rotins GDC.

Partialis GEB cil duplus
lis GDB.

WBECduplusBDC. 4 (LED.

, pua-



                                                                     

:268 EUcILrprs’. .r

I PRoP’osr’rro xxI.

In circula , qui eidem arctich
infiltrat anguli BAC. BEC, je»

quifimtin eademfegrnente,
linter je agnelet. -

narrons-Tanne.
Angulus BEC eli’dupius BAC
Atqui id. BEC efl dupIus fine] 20.111,

I

l 5&7. ErgorBACÏa. f ’

. , ,.. q.i”17l:"" I)Lnrr, . ..Â... .. , ,. uf-l’q7’ 51.7»: 11’104



                                                                     

1.131211 TERTIUs. , :87

Paojposrrro XXII.
.Quadrilateri icirculo inferipti 3m

À B C D anguli D. B. oppofiti duo.

I au: reflisfiint nautiles.

DEMON’STRATro.
Duâîs diagonalibus A c. B D.

Ang. 0:0 (L I quia infifiunt arcuinzxdui

A . A B. l . vlAng. S a) R. nIquia infiilunt arcui
L

Tops angulus A D C æ’QFid R. A
Angulus ABCaoABC. .

A l T Duo



                                                                     

2.88 EUCLIDISi Duo anguli ,ADÇ. ARC æ un...

(L31! RŒABC. e
h Atqui hi tres funt a) 2. Reâis. l

Ergoôcduo ADCŒIABC ,
aozReâis. QE. D.

74,..-u. ..

Secunda DEMIO’NSTRATIO.

Ducantur tres radii 0 D. O C. 03,
. producaturque OC in E. Tum.

Angulus DOB eh duplus DAB.

a Angulus Qt duplus DCO. A.
man. Angulus R duplus BCO. V .

i Ergo 3 angulicirca centrum (une dupli
angulorum A 8c Cin quadrilatero ABCD.

Atqni 3 anguli circa centrum film
bâtit-154 b qquales4Reétis. o -

’ Et oz uliAôcCao zReâiswV. 5 m8 . .1 .1. «à,



                                                                     

Luna Tnnrrvs. ":89
Tania DEMONsTrtATIQ. X

Ex Centra duâis ad fingulos an nias *
radiis , obtinentur 4 Triangula I ofce- l
lia, in quibus anguli.

aAŒzBŒIaCŒIzD v
314 anguli circa O a) a 8-Re&is .S

, a a2. Il, Atqur .4 anguii circa O a) b 4Reâis b cueilli

4 ISO azAŒI 2.3.3:I ziCŒz Dan 4Rcâis
Adeoque fumtis femiflibus. e L

AŒBŒICÆD.
Hocefi. ’

.Anguli A 8c C æ z Reâis.

I -.VelD&B. ’ .4 e T a. I P1104



                                                                     

i396 aucuns
PROPOSITIO’XXIH.

m Sifiiper eadem refia’DFcon-
z” [imita fint duo figmenta circulo-

rum inequaIia si illa non [une ji-
milia.

D lDuâis D E. E F. D I , refpefiu trime
guli D E1, angulus extemus D Hàper
:61; I. cil major interna D E I:

Ergo un fegmenta non capiunt angun
los æquales.

0 Adeoque per .Def. Io. 11L non font
Emilia. r -

PRO?



                                                                     

LISE]! TERTrusJ «29;

Pnoposrrro XXIV.
l segmenta fimilia A EB. CFD.I.”,°°F’

friper aqualibus métis AB. CD.
conflituta , inter je flint regimba.

DEMONSTRATIO.
Bifeâis AB, CD in G 8; H, arque

duâis perpendicularibus EGL, FHM( in
quibus pet Coroll;Prop: 1.III.Iunt cen-

’f 3 un



                                                                     

291 EUCLIDIs
Ira circulorum integrorum ) .ut 8: duâis
AE. EB: nec non CF. F D: ipfæAE.
CF bifecentur in I 8c K, .8: ex iis du-
cantur perpendiculares IL. K M: in qui-
bus pet idem corollarium eriam erunt
centra circulorum’; quæ idciaco fun: in
L 8: M: adeoque erunt LE, MF radii
filatum circulorum.
. Facile jam pater duo Triangula AGE.

BGE: ut 86 CHF : DHF le habcrc 4
juxta 4. I. adeoque angulos AEG. CFI-I.

"en le.eliè femiITes angulorum î æqualium AEB.

un CFD. adeoque ipfos elfe aequales: Prat-
V terea latus AF. a) CF; ac idcircoilld-
j rum femmes I E. K F elle æquales.

Tarn in Triangulis LIE. MKF.
Angulus LIE a) MKF. ’
Angulus IEL a) KF M.
Latus ’ 1E a) KF.

1, 25,1, Ergo larus LE a) M F. b

v Hoc



                                                                     

Lumen Tnnrrns; ’29?

E

A TEE
L

F

à.
M

e Hoc cit radii circulorum integrorum
(un: æquales: ac proinde etiam ipfi cir-

r culierunr æquales per Def. 1.111. Adeo4
que etiam illorum partes fimilcs, hoc cil:
fcgmenta propofita A’EB. CF D erunt
æqualia juxta illa quæ ad Dcf. Io. III.
(un. lunt.

T), ’i PROq



                                                                     

:94 Eucnrnrs
Pnoroser’rlo XXV.

trou. 3. Circnli datant arcum ABD.
perficere. .

A cm D
CONSRUCTIO.

I. Tria puna: ad libitnm fumpta
A.B. D. jungantur reâîs AB. BD.
» a. Dividantur bifariamper perpendi- l

culares E C. F C.
. Dico in illarum interfeâionis pnnâo

C elle arcus dati centrum quæfitum.

’DEMÔNSTRATIO.

ION. Io Centrurn eii in perpendiculari E C.
’ Ut 8: in perpendiculari a F C. ’

Ergo. elÏ in punâo interfeâionis; quia
illud tantum habent commune , 86 cir-
culi unicum rantum efi centrum. j

Adeoque ex centra C arcus Perfici po-

iterit.’ Q E. F. .
I- . P R O-



                                                                     

LInnnTERTIUs. 29;

Paorosrjno XXVI.I
.Si inicirculis aqualibus anguâffft’h

five ad centra. G. ,V five ad pe- ’
ripheriam B. E.fint.ez1uales : tune i
etiam amer A 0. DE , axiomat-
fiflunt , erunt aquales. i

B

DEMONSTRATIO.
Concipiamus circulum DEF. friperim-

poni circula A B C , ut cadat Radius HI)
friper G A; tune neceflàrio Radius H F
cadet laper G C , quia angulusH pouitur
æqualis ipfi G : Cum jam D jacear in A’
8c F in C , quia circulî ponuntur æqualcs,

T 5 , arcus



                                                                     

I 100 le

296 .’ EUCLI’DIs
I meus DE qui cit menfura angulil-Ïerir

æqualis vcl potins idem cum arcu AC ,-
quifacit mcnfuram anguli G æqualispo- .
fiti ipfi A.

Deinde ex æqualitare angulorum B.E
ad circumfcrcntias , fequitur æqualitas an-

» gulorum ad centra G. H. a
Ex iris autcm jam demonfirata cit arqua-

liras-arcuum A C. D F. Adeoque etiam
ex æqualirate angulorum B. E,rfequitur
æqualitas arcuum A C. D F.



                                                                     

liman Tnu’rIUs. 297
1’301) osr’rro XXV Il.

Si in aqualibus circulis arcus il?
s A C. DE fint annales , anguli il-

Iis infifientes- five ad centra G. H ;

five ad peripberias B. E. fient in-

ter je aqzcales. l il
K B

A c VDEMONSTRALTIOL
Côncipiamu’s itemm fieri fuperimpo-

fitionem circulorum: quia integri circuli
ponuntur æquales, ut 8: illorum æqua-

I les arcus.A C, D F: necellario cadet D
inA: F in C: 8: centrum H incentro x ,
G: Ergo radius H D jacebit friper G A: d
a: radinai-IF friper G C: Ergo Per Axio-
ma 8. Erit angulus H æqualis angulo G :
adeoque 8c E æqualis ipfi B. ,

v 1 . PRO.



                                                                     

298 EUGLIDIa
PROPOSITIOXXVIII.

2??” Si in circulir aqualibm (luffa
fint aquales reflet A C. D E : errent

etiam , quo: auferunt , area: AC.
TE inter fe aqualer. . V

.DEMONSTRATIQ
Duâisreftis GA. G C: H D. PIF, in
- triangulis A G C.-D A F. ’

’ Latus AC au DH. Quia radii arqua-
Lntus GCæ HF. lium circulorum.
13.er A C æ D F. par propolîtionem.

un. Erg.) Ang.AGCêao DHF.
b 26’ "1’ Adcoque arcus A C b sa D F.

.(LED..
ca-



                                                                     

LIBER Taramas. 299

’Pnorosrrro
Si in aqualibus circuli: accus me...

’AC. DE fint agamie: ; errent 65’ ’5’ I

aficbtendentes refile AC. D F inter

je atonales. a
B i .  1’ »

V, 1)in wDEMONSTRATLQ
Duâis G A. G C. H D. HF. erunt in

trianguI-is A G C. D H F.
Latus G Ain H D me. font radiî æ« l
Latus G C a) H F qualium circulorum.
Angulus G a) aIl. quia arcus A C po- :27. 1m

nitur æqualis D F.

Ergo balis AC b æ DFÎF i MJ.

s . D. E. .
FR0-



                                                                     

’3oo VEUCLIDIS

j MPuorosrrloXXX.
Probl.4. 134th circuli arcnjn ARC bi.

ne...» fiacre. i »
B

A D °
CONSTRUCTIO.

î. Ducatur re&a A C, dati arcus exa
’ tremitates conjungens. .

a. Illa pet p’erpendicularemDB, bi-

fecetur. . I ’l ’ Dico Arcurn bifeâurn elfe in B.

DEMONSTRATIO.
Duétis «en. A B. C B. erunt in triangulis

B D A. B D C.
LatusBD unique commune. .
Latus A D au D C Fer cane
Angulus BDA a.) BDC] limât.

. Ergo BafisBAæî’BC:
8. r. Adeoque Arcus B A a) 5 B C.

. Ergo Arcus A 3C divifus efl bifariam.
CL E. F.

de u ’ PR04



                                                                     

Lui-:1; TERTIUS. "go:

PaonosrrroXXXI. ,
I. Agathe: ABC in femicir-

adoncqurefl. 7 il2 . Infignrento majori angulai-

B A C refïo miner. .
3. In figmento vero mzwri

angulut BEC refïo major.

E

DEMONSTRATFIO.
Pars I. Duâa DE, d’un: duo trian-

gula DAB. DBC. Ifofcelia , adeoque i
anguli fupra baies i zquales. , s. L

Ergo mg. DBA æ BAR] A
Et ang. DBCæDCB. ’
Tours Ang. AB C a) duobus BAC

Æ B C A. ’
Arqui in triang. A B C omnes n’es an-

gulifunteob zReâis. 53L”
Ergo



                                                                     

gai EUCLIDIS
Ergo ab una parte angulus A BC cit

reâus, de ab airera duo reliqui BAC.
BC A etiam æquales uni reâo.

Pars a. Fer partem I duo anguli BAC
BC A ’fimuI confiituunt unurn rcâurn:
ergo folus BA C cil miner reâo.

Pars 3. In quadrilatero A BE C.
en. m. Duo anguli A En E a.) c 2. Reâis.

Atqui ang. A B uno reéio per par-
tem I.’

Ergo ang. E a: uno reâo.

SCHOLIUML
Si trian uli reâanguli hypotenufa di-

vidatur bifËriam, erit punâum bileâio-
nîs centrum circuli pet tria punâa angula-
ria tranfeuntis g adeoque examen normz.

sCHŒ
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SCHOLIUM n.
Ex hac propofitione deducitur fequeus

P R O B L E M A.
Minus quadratum Z a majoreX lub-i

trahere , feu cxhibere differentiam qua-
dratorum X 8c Z.

V CONé



                                                                     

304. EUCLIDIS
CONSRUCTIO.

A - .3X D 4Z----l1. Super A B a) X fiat Semicirculus
A C B.

z. In Diametro A B fumatur A D
æ Z.

3. Centra A radio A D defcribe ar-
cum D C. erit reâa A C etiam a) Z.

Dico duâa C B illius i: C B elfe qu:-
fitam diEerentiam quadratorum AB. AC.

DEMONSTRATIO.
Fer propof. 3 I . III. angulus A C B clic

reâus , ergo in rriangulo reâangulo
A C B efi
s [Ü A3303 ACæD-CBper 47. I.

Ü AC E3 AC. ,.

[JAR v-DACa) UCB.
PRO:
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PROPOSITIOXXCXII.
Si refla [inca AB circulum tan-fifi

gat in C , (a a cantafîu ducatur
alia circulum ficaire: erit angulus
a tangente Ujecante faflus aqua-
Iisiangulo qui fit, in alterna fig -

manta.

DEMONSTRATIO.
Calas hic obtinent omnino duo:
Aut cnim linea circulum fecans ad ran- 4

gemma efi: perpendicularis 8c tranfit pet
centrum 0, ut-C D.

Ain non tranfir: ut C E.

V z Caa
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Casus I.

0 B

kV
D

Demonflrari debet elle angulum A C D
ce CFD.

t Ang. ACD eiheâus: pet hypoth.
° erUt 8c a CFD eli reâus: quia efi in Se4

micirculo.

Ergo ang. ACD a) CFD.

Casas II.
Ab una parte probari debet elle ang-

A C E a) C F E.
Ang. ACD au CFD. percafuml.

hmm S â Ang. (L . au bR. quia in eodem
legmenro.

Rem

«a,
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Remaner ang. ACE a) CFE.

Ab airera parte probari deth ang. -
BC E a) CHE. *

Ang. BCD a) CHD per eafum I.
A â Ang. Q a) S. quia (un: in codem

I fegmento.

Totus ang. BCE a) Toti CHE.
Q E. D.

V 3 .PRO-
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Puorosrr roXXXIII.

moblot. Super data recta A B figmen- A
tum circuli confiruere , quad ca-
piat angulum data angqu nanar r
lem. l

Hi autem anguius datus vei rcâusiut
E, vel non redus ut. H. C.

Casas I.
Conflruâio 86 Demonflratio.

Data A B bifariam divila in D. Centra
D radio D A fiat femicircuius A C B. hic ï

33;,rrr.capit a anguium reâum ACE, adeoque .

data reâo E æqualem. ÇA
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. Casas II.CONSTRUCTIO.
r. Ad datæ B A punâum A ducatur À

DK, ut anguius DAB lit æqualis b angu- b 31.1.-

lo data C. -z. Ex A duc perpendicularem A F. .
3. Fiat angulus ARE æqualis anguio

[B A E. .4. Centra E , radio E A vei E B
( qua: per 6. I. (ont æquaies ) delcribe

circuium B I A . LDico fegmentum A G-B capere angu-
ium data «un? Cinquaiem.

Ut 8c legmenrumA I B capere angu-
lum data obtura Hiflæqualem.

Pars r. Ang. DABao ° AGB , inc;2.m.
alterna fegmento.

Et Ang. DAB a) C par canin-na. i

Ergo Ang. AGB a) C, .
Pars z. In quadriiarero A I B G.

Duo anguii I Æ G du) z Reâîs. d"-mo
Erduo anguiiI-I æ. C au z Reâis.

s ErgoIifGaoHæC. Ü
Atqur G a) F C. peu par-:31. m.

rem I. l .Br o I. à) H. que. I
g V 4, PRO-
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PROPOSITIO XXXIV.

P9". 6c A data circula A B C fig-
" mentum CB A enferre , tapions

angulum B , data angula D

aqualem. i

4
C

CONSR’UCTIO.

I. Ducatur reâa tangens Circuium
in A.

a. Ad A fiat anguius EA C æqualis
angulo data D.
l Dico fegmentum ABC capere an-
guium A B C æqualem D.

DEMON-
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DEMONSTRATIO. ,
Ang. EA C4) 3 A B.C in aiterno.;.,m,

fegmento. î
. Atqui E-A’C a) D pet confiruâio-
nem.

Ergo ABC æ D.

Q. E. D.

Aiia CONSTRUCTIO.

I. Ex quolibet punâo B. ducatur rafla
B C.

z. Ad B fiat anguius CBA au D. a
Dico , duâa AC , legmentum
ABC capere angulum æqualem D.

DEMONSTRATIO.
Hæc pet (e fatis efi manifefia.

V 5 PRO-
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Paon osr’rro XXXV.

3.... si in circula due rafla AB.CD
fe mutuo in Ejecuerin’t: Refian-
gulum comprehenfiim [à]? figuren-

tis unius AB. EB : aquale eflei
’ quadficb figmentis alterius C E.

ED. comprebenditur reâangulo.

O

D A

C

c
M,æ

D

f

ADA BDB:i:

Qratuor diverli hic occurrere poilant

calus. a
DEMONr
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DEMONSTRATIO.

Casas I.
Si reâæ A B. C D fe mutuo feccnt in

Centra: tumr-ïAEBeritæ 7-1 CED:
quia quatuor illorum larera fun: radii,
adeoque inter fe æquaiia.

CAS us II.
Si una C D pet centrum F duâa alte-

ram AB non pet centrum tranfeuntem
fecer bifariam adeoque 3 perpendiculariter I 3o "Io

in E : ducatur F B.

DEMONSTRATIO.
ŒCEDŒÜFEbæŒ FD feu ÜFB.bg.m.

Atqui E FE æ Ü EB sa En FB.

Ergo illis in hujus locum pofitis

"-3 CED Æ ÜFanÜFEŒ BER;
Adeoque dempto utrinque eodem Ü FE.

:CED æ Ü EB hoc cil: 7: ABB-

CA-
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CAsusIIL

Si reâa C D pet centrum F duâa 3L
teram A B bob pet centrum duâum non
dividat bifatiam in E.

.x ’N

,)BD

DEMONSTRATIOL
Duâîs perpendicularibus CH. FI, ut

8: radiis FA. PH, cri:
Ü FA a) Ü PH.

Hoc eft pcr 47.1.
BAI ŒÜIF æÜFEŒÜEH.

Hoc efl. g. II.
a A E3 æ Ü 1E.

Arqui ÜIF Æ a 1E æ D FE.
Quibus ablatis a fuperioribus, remanct,

VÜAEB æ Ë EH æ (perCaÎdifiÏIJ
ÜCED. ’ (LED.

I CA-
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CASllS 1V.

Si neutra tranfeat pet centrum 8; Il:
mutuo fixent utcunquc.

D’EMONSTRATIO.
Ducatur G H. Atranfiens par centrum F

8: pet înterfeâîonis punâum E. Tum.

D AEB au ’73 GEH pet ca-
Et’: CEDæ eidem C GEH] fum 3.

largo a AEBao c: CED.
(LE. D.

NOTA.
In cafu 3. Illa quæ fibî invîcem (ub-

fcribuntur inter [a film æqualia 8c inferio-
ra loco fupcriorum legi debent, ac fi in
nm eadem linea cirent fubftituta ;V id
quod ctiam in plerisque aliis demonflra-
tionibus obfervandum.

SCHO«



                                                                     

316. EU’CLIDIS
SCHOLIUM.

Suppofitîs Libri V. Definîtîone I. 8:

Ptop. 4. 85 1 6. (quæ cum hac propofitio-
ne nihil habent commune ) hæc unica cle-
monflratio facillimc omnibus cafibusin-
fervire potcfi.

DEMONSTRAT’IO.
Duâîs AD. CB, cric in triangulîs

AED. CE8. ’
Angulus A a) C
Ang. D se B "’IH’.
Ang. AED æCEB. 15.1.

Ergo erit pet 4. V1. V
- AIE.- ED: CE l EB.

Et pet noflrum Thcor. I. Lib. V.
vcl l6. VI.

r5-"- AE. E330 lT-CE.ED. QUE.

n P
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.Paoposxno XXXVI.

Si a punflo A extra circulum 25m
data ducantur :1244 rafla, ana tan -

gens AF; altemficam AB. Eric
reflangulum BAC ,fub tomfècan-
te BA U illius parte AC inter pun-
âum A 19’ circulum interjeâîa

o comprebenfim , 16qu quadra!»
tangentis A E.

Duo hic notandi (un: cafus.

x . C-Asus I.
lut [tans A B tramât Pcr centrum D.

» DEMON-
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DEMONSTRDATIO.

16.". Duâa DF, erît
calme&ŒDCnæÇI-QA;Î

S ’s maman";[Atquî a DCæŒDF. Œiafuntaradüs.

a BAC a) a FA. . .
C A s u s I I.

Au: («ans AE non tranfit par centrum.

DEMONSTRATIQ
n Ex centra D duâa perpendicularî
DG ut 81 Dl: erit

DEAIÆÜGIab a GA A
ŒDG S DG] ’

lÎ-ÏEAIDÏIEDGEn?CI æŒDGŒÜGÀ. n

47. LEDI feu Ü DF SDA.47. I.
H°° eü EFDŒEFA. 47.1.

:EAI ŒE DF a) EDF ŒUFA.
Sublato utrinquc a DE

E BAI æ S FA.

Q. E. D.

...-----’

congé
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COROLLARIUM I.

Si à punflo quais èxtm Cir-
culumfumto A , pima: rafla AC B.
AIE circulant [étames ducantur ,

Reflangulzz BAC. BAI , compre-
henfiz fiai: mis fécantibus. A B.

A E U partibus exterioribus AC.  
AI , intcrfifunt Æqualia.

DEMONSTRATIO.
Duâa Tangente A F.

"-3.BAC a) AF.
Arqui miam la7-" EAI a) eidem Ü AF J

» Ergo par Axioma I.
"-3- BAC a) "u: BAI.

Q. .E. D.

I 36.

X n SCH01



                                                                     

32° .EUCLIDIS
SCHOLIUMI.

D
Suppofitis iîsdem quæ in Scholîo par

cedcnti , banc damas Corollarîi primi
demonflratîonem.

Dcmonfirandum eü T- »CAB cirez-
qualc C D A E.

DEMONSTRATIO.
Duâîs C D 8c BE , arum triangula CAD.

EA B inter (e fimilîa. *
Nam angulîO r11 P a) z Reâîs 2 z, m.

Etanguli AEB æ P a) z Rcâis 1;, 1.

ErgocfldP aoAEBÆP,
E:
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Et Sublaro communi angulo P,

O a) AEB.
Deinde ang. A utrinque eft cammunîs,

Ergo R a) ARE, 32, I.
(lune in triang.CA D.EAB erit pet 4.,VI.

CA HAD :EAIAB,
Et per 16, VI.

ÜCAABæ CDAIAE,
Q E. D.

SCHoiiUM II.
. Si jam ex punào A fupra lineam AC

ducatur ALG, codem-modo duâis GD
LE probatur cire ï: GALæ 7-: DAE ;
notandumque efl punâa peripheriæ G. L.
concavæ 85 convexa propîus ad fe invi-
cem acccdere , quam punâa C 8: B; qu:
punâorum diflantia adhuc magis immî- .
nuiter fi ex A fupralîneam AG ducatur
alîa Circulum feeans: donec tandem du-
catur reâa AF , que: Circulum tanin in
unico punâo F , in quo punâa perip eriæ
concave: 8: convexæ coinddunt, adeoque
cum antea defignatæ cirent duæ lineæ AB
AC feu’AL AG. inter feinæquales; jam
ex A ducitur folummodo unira linea AF.
qua: ergoin fupcriori proportione bis fu- 

X a. menda
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menda efl (c: femel pro fine: GA, 8: fe-
melpro LA. que facto proportio fic fla-
bit FA --AD .: EA j AF.

Ergo pet l6. V1.

E] Tangentîs AF a) ril DA. AD.

Quæ æqualîtasipfius Propofitîom’s 36

genuinum exhiber fenfum , ut hinc. pateat
quam arâo nexu hæ ve’ritates inter fe co-
Ihæreant , quamque naturali nm ex alia de-
ducatur confequentiâ.

Co.
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*COR0LLARIUMIL

Ducs rafla AF. AH. ab coda»
[mafia A Juana, qu circulant tan-

i gant; interfcfimt agamies. i

DEMONSTRATIQ
Duâa linea ACB , qua: Circulum face:

D A H a) eidem rÎJ-BCA

Ergo E3 AF ce Ü AH.
Adeoque miam

AF a) AH.

X3 C04
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COROLLARIUM m.

’Ab code»: punâo A extra Cir-

’cIulum fuma ducz’ tantumpoflunt

talma m7.: A P. A H, gaz Circu-
lum tançant;

!
DEMONSTRATIO.

Duâa ex A reâa A C B quæ pet Cen-
I tram tianfit , omnes reé’tæ , quæ intra

AF, A H circulum tangentes duum-
53.1". tut, funt b minores ipfis ARA H; er-

go omnia illorum quadrata flint minora
c 36.1!1. C BA C : Ergo c nulla ex ipfis circu-

lum mugit: Adeoque duæ iflæ AF. AH
circulum tantum tangunt.

Q E. D.’
PRO-



                                                                     

LIBER TERTIUS. 3:5

PLROPOSIT noXXXVll.

. Si 4 purifia A extra circulant
pofito (luth fint d’une rafla: A B.

A F, ita ut raflangulum B A C fit
«quads quadrato alterius AF. un»

lima AF circulant tanget in F.

DEMONSTRATIO.
Duâa linea tangente AH, ut ô: lineis

D F. D H.
CEAC’æEAH. I 136.111.

Atqui’: B A C a) E A F. par propofit.

Ergo D AH æ a AF. Ergo AH æ AF.

X, 4 (hure



                                                                     

326 EUCLIDISI
Qxarein Triangulis AFD. AHD.

Latus AF æ AH.
Latus FD a) HD.
Latus DA commune.

55.!. Ergo Ang. AFD æ AHD. b
" c l8. m- Atqui c AHD eft reâus.

415.111. Ergo AFD radius en: adeoqued AF

tangens. ime. D.

FINISLIBRI TERTII.

EUCLL

2.1....



                                                                     

EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER QUARTUS.

DEFINITIONES.
a . figura refîilz’nea , infigum

refiilinea infarilzi dicitur , cum
finguli ejus figaro , qua inferi- v
bitur, anguli, fingula latent ajut
oui infirz’bitur, tangunt.

D

2. Similiter 85’ figura circum
figuram defcribi dicitur , cumfin-
gula ejus , quæ circurnfcribitur , [4-

tem fingulo: eju: figum angulos
tetigerint a .cz’rcum quarra fila de-

fcribitur. .X 5 3. Fi-



                                                                     

’3z8 Evcninls

B C3. Figum ante») raflilined in
tirade infiribi dicitur , cum fin-
guli cjus figurai: , qua infiribi-
tur , anguli tctigerint circulipe-
ripberiam.

4. Circùlus autan: circum figu-
iram digfcrz’bi dicitur , cum circu-

li peripheria , fingulos tangit ejus
figum , 9mm circumfcrz’lzit, 4n-

À galas.



                                                                     

annn QuARrus. 3:,
’5. figura avaro reflilinm cir-

Ëa circulum dejcribi dicitur, cum
fihgula lattera ajax , qua circumfiri-

bitur, circuliperipberiam tangunt.

6. Similiter U circulm in fi-
. gara in cribi dicitur, cum circu-

li paripberia fingula lattera tangit
ejusfiguræ in qua infiribitur.

7. Refia in circula accommo-
dari, feu coaptari dicitur, cum

A cjus extrcma in circuliperz’pberia.

fuerint,

Sic A B. diciturin circula accommo-
data,non veto C D.

PRO-



                                                                     

’33? Eucntnls
Pnorosirlo I.’

Profit r. In data circula ABC accommo-
dare raflant B A aqualem dans
refît D : qua Circuit diantetro
B C non fît major.

v:
CÔNSTRUCTIO.

1. In data circula duc diametrum
BC; cuifi data reflet D firæqualis, pe-
tito fatisfaâum erit. Si vero minor.

3 3.1, z. Abfcinde a BE 30D: 85 Centra B
A radio BE defcribe arcum circuli EA.

Dico reâam BA cire æqualcm D
8: coaptatam in Circule.

DEMON-
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LIBER QUARTUS. A331

DEMONSTRATIO.
Linea D an R E pet confiruGÏOnem.
’ E A a) B E quia radii.

Ergo iinea D b en B A , qua: cil co-b un
aptata in circula. quia c ntraquc extremitas°7èîâ

terminatur in peripheria.

PRO-



                                                                     

33a EUCLIDIS
PROPOSITIO Il.

mon. z. In data circula ABC triangu-
Ium ABC defcribera, quad data

triangule) DEF fit aquiangu- ’

lm.

G A

a 5 .CONSTRUCTIO.
"mm. , I. Ad a duêiæ tangentis GH pan.
513.1. &um A b conflituatur angulus GAB.

æqualis angulo F.
z. Ad idem punâum A ab alter:

parte fiat H A C æqualis angulo E.
Jungatur mâta BC.

Dico triangulum ABC ipfi DEF.
sa]: æquianguium.

DEMON.
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DEMONSTRATIO.
In triangulis A C B. D E F.

A Ang.C°æ GABæFper confirma,
Ang.Bc a) HACæEPerCOnfiruaclel.

Duo angulo C Hà B a) duobus
F Æ E.

Ergo etiam tertius a A a) tertio D. a a Cap.

, sa..th

un



                                                                     

334 ,EÙCLIDlS

PROPOSITIO Il].
ML 3’ Circa datum circulum BCE tri-

angulum LMO defcribm aquian-
gulum data triangule AFD.

CONSTRUCTIO.,
I . Trianguli DAF latus AE pretinta-

tut in G &- H. l
32;.1. z. In circule duôto radio IB , I fiat

angulus B 1E. æqualis trianguii externe

angulo D A G. .
3. Fiat angulus BIC æqualis externe

D F H. 44. Ad tria punâa B. C. E. ducantur
3.635. tres b tangentes 0L. 0 E. L M. .

Dico ex illarum concurfu oriri triangua
lum OLM. date DAF æquiangulum.

A DEMON1
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D’EMONSTRATIO.

Ex Scboiio Prop. 13.1. quadrilaterum
BIEL dividi potefl: in duo triangula , cum
autem unum triangulum» contineat duos
angulos reâos , duo continebunt qua-
tuor g adeoque quatuor anguli in quadri-
latero dirâo erunt æquales quatuor reôtis :

’ a quibus fi demantur .1in c reâi LEI.°I6’ un

LB I. remanebunt. -Anguli BIE æ L a) z Reâis.
Atquî DAG 6:. DAF a) 2 Rcâis.

Ergo BIE EH L a) DAG 3:1 DAF
Atqui BIE a) .DAG pet confi.

Remanet L se DAF.
Bodem mode demoniiratur quod fit

angulus M a) DFA , ergo tertiusOerit ’

a) d tertio D. aux.. -8ch.32.l.’A N o T A.
Quod nutem tangentes EL 8c BL in

pnnéto K concurrere dcbeant fic patet.

Duâa BE. ,
Duo anguli toti LEI. LEI. a) 2 R-
Ergo ang partiales LEB. LBE ? z R.

c Ergo reâæ’EL. BL cancanent. a At. m

Ï PRO-



                                                                     

338 CEUCLIDIS

PROPOSIÏIO 1V.

mon. 4. Data triangulo AB C circnlam
inferibere. A

CONSTRUCTIO.

39.!. t. Duos quoslibet angulos B. C.t
divide biFariam pet métas BD. CD.

a. Ex punâo concurfus D duc pet-
pendiculares DE. DF. DG.

3. Centre D , radio DE. defcribe

circulum. ’Dico illum tangere omnia latera trian-
Êuli in punais D. E. F.adeoqueipfi in;
criptum effe.

DEMONa
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DEMONSTRATIO.
In triangulis D G C. DF C.

Ang. G æ F. pet conflruâ.
Ang. DCG a) DCF. quia totus C bic

feâus cit.

Latus D C commune.

Etgo iatus DG b à) DE 526.!.

Eodem mode demonfiratut eiTe DE

a) D E. iAdeeque tres’ lineæ DE. DE D G
flint inter le æquales.

Ergo circulus centro D duâus tranfit
pet punâa E. F. G. 8c tangit C omniacwimo
lutera; quia angnli ad E. F. G. funt tcâi;
adeoque d triangule inictiptus cit. 7 a nef. 6.

z ’ PR04



                                                                     

340. Eucnrnrs
PROPOSITIoV,

mon. s. I Circa datant triangulum ABC
circulum defcriberc.

CONSTRUCTIO.
1. Quælibetcunque duo lutera AB.

110.1. BC a divide bifiariam in E. à: F;
z. ExE 85 F etioc b et endiculates’hm]. EDpFD. a P P
3. Ex punëlo concutfus, defcribera-

die DA cirCulum.
Dico illum quoque tranfite pet punch

B, C. A adeoque triangule circumictiptum
cire.

DEMONSTRATIO...
’ ’ DuEtisDA DE DC. In triangulis

DEA. DER. »

’ La



                                                                     

11.13151; (zonures. 34x
Lotus D E commune.
Latus EA go E B . Pat con-
Angulns DEA a) DE!) (me.

Ergo c bafis DA a) D B. c4. x.
E0dem modo demonfltatur cire D B

æ DC, adeoque tres lincæ DA. D B.
D C (tint inter (c æunlcs.

Ergo Circulus centto D, radio D A
dcfcriptus, ttnnfit pet omnia itrianguli
punéta angularia: adeoque ipfi cil cir-

cumfcriptus. d d rat-f.Eadcm confituâionis formula obtinct 4’ w’

in omnibus trianguli (pccicbns; cum hac
folummodo difiÏ-rcntia, quoi in Raffin-
Ëulo centmm cadat in’punâum medium

ypotenufæ. ’
In-Acutangulo centrum cadat intta tri-

angulum. hIn obtuiangulo veto extra.

SCHOLiIUM.
’Exlmc propofitionc dcducitut Malic-

dus dcicr:licndi circulum, pet tri.) pun-
6m non in linca reëtadifpolua, minium-

rem. ’

1 X, D 3
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Paorosrrro VI.
MW a Data, Circule quadratum ira-v

firibere.

CONSTUCTio
I. Ducantutduæ Diamctri A C. BD

Ô a
in centre E (e ad angulos rectos interfe-
cames.

a. Jungantut recta: AB. BD. CD. i
DA.

Dico ABC D clic quadratum que

tum.’ ADEMONSTRATIQ
Pro latetibus. .

In triangulis A E B. A E D.
Lat!!!
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Lams AE utrique commune.
Latus EB a) ED. quia radii.
Angulus EB. æ A E D. quia utetque .

reâus. . .
Ergo bafis AB a a) AD. . "J.
Eodem mode probatut A D æ D C z

DC a) CB. CB a) BA. i
Adeoque quatuor illa lateta inter fi:

etunt æqualia.

Pro angulis.

QIatuor anguli A. B. C. D. illis late-
tibusi contenti , funt in Semicirculo. ergo

re6ti. b a .Adeoque AB CD cit quadtatum cir-
cule infcriptum.

b 3 r. 1H.

(Le. F.
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PROPOSITIO Vil.

mu. 7. Circa datum Circulum quadra-

tum defiribcre. ’

I, A. G

I c H
CONSTRUCTIO.

I. Ducantut duæ diametri AC.BD.
Te mutuo ad angulos refiles in E (C-
cames.

2. Per illarum extremitates ducannlr
tangentes F G.-G H. H I. IF. ’

Dico illas coeuntes conflitucre Qu-
4 dtatum quæfitum FG HI.

DEMON-
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DEMONSTRATIO.
Pro angulis.

In. quadrilatcto A E B F. .
4. AnguliA. E. B. F. æ°4Reâis s 83cm.

Atqui; Ang. A. E.B a.) 3Reâ15 l; 1.

Remanet mg. F on t Rcâo.

Simili ratiocinior probatur angulos
G. H. I cire reâos.

Pro latetibus.

In parallclogrammis FD. ID. latere
FG. 1H (tint æqualia Diametto BD.
adeoque 8c inter fe. v

In paralleloErammis I A. H A. lutera ,
F I. G H flint æqualia Diametro A C. bïi’ 1’

L Atqui Diametri AC. BD (un: inter
fe æquales.

Etgo 4. latcra FG..GH. HI. IF
fun: inter (a æqualia. ,

Adcoque F G H I cit quadratum qu:-

fitum. F. E.

r5 j PRO-
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PR’OPOSITIO V11],

Probl. s. In data quadrato Circulum de-
firilzere.

’CONSTKUCTIQ

I. Ducantur dure diagonales FH.GI
fa interfecantes in E.

2. Ex E demittatur ad latus FI pcr- t
pcndicnlaris E B.

3. Centre E radie E8, defcribatur

Circulus. I .Dico illum tangue latere in punais
A. B. C. D. adeoque quadrato infctip-’
tnm clic. DEMON-
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DEMON-STRATIO.
Ex E. . duâis petpendiculatibus EA.

E D. E C.

In triangulis FA E. FBE. etunt.

Angulus A a) B pet confit. quia rcâi.
Angulus * 0:) P. quia femitccti. mon!
Latus F E unique commune. ’ C ab .

Ergo Latus E A à E B. b b26. t.

Sic etiam. probatu’t EB EC: 86
’ EC.-913D: ut&EDæl::.A.

Ergo circulus centre E , radio EB ’
delcriptus tranfibit pet punâa A. D.C :
8c quia anguli ad illa punâa fun: reâi , ’

tanget omnia intera; adeoque citculus
quadrette crittinfcriptus. i

(Le. D.

PRO-
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PROPOSITI’O. 1X.

. IProbl. 9. and datnm quadratnm circu-

lum dmribere.

., AN,

C

CÔNSTRUCTIO.

t1. Ducantut diamettî A C. BD fe-

cantcs (de in punéio E. .
z. Centre Il , radio E B , dcfctiba-

tut Circulus.

Dico illum tranfire PCl’ omnîn qua-

drati purifia angularia ; adeoun
1111 efle Circumfcriptum.

DEMON-
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DEM-lONSTRATIO.

Diametti A C. B D , quatuor zingua
les A. B. C. D. I bifariam (ceint, Et- d z Cor.
go in triangule EBA. sch’Wl’

Angulus EBA a) EAB.

Ergo latus EA b se E b6.J.
Sic etiam probatut EB se EC. 8c

ECæED: &EDæEA.
Adeoque quatuor lincæ EA. EB.

EC. E D. (un: [e æqualcs.

Ergo circulus centre E radio EBdc-
feriptus tranfit pet omnia quadrati pun-
&a angulatia A. B. C. D. adeoque illi
circumfcriptus efi.

(Le. D.

. PR O-
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,p 0 pPROPOSITIO X.

!rebl.xo. Triangulum Iflifceles A BD
confinera, cujusfingnli adbafin
anguli B. U dupli fint reliqui
ad verticem A.

B u,
CONSTRUCTIO.

1. Quamlibetcunque lineam AB ira
31L". divide a in C, ut c ABC fitæEJAC-

a. Centre A radio A B dcfcribe circu-

lum. .3. Ex B in iilo circule accommoda
.5 x’"°brcêl2!m BD a) AC. a

4. Duc teâatn A D.
Dico ABD clic triangulum quæiitum.

DEMON’



                                                                     

LIBER QuARtus. 331;
" DEMONSTRATIO.

Duéia teâa C D , citca triangulum
A C D defcribatut circulus A C D.
r: ABC a) Ü AC hoccfi ŒBDpct

confituâ.

Ergo BD tangit circulum C : quem c;7.m.
BAI, fecat.

A Unde ang.lBDC cau A in alterne (cg. c il. ma
Ang. C D A C D A.

TDtalisang. ADB (a) ABD) a) A
El C D A.

Atquictiam BCD d 30A æ CDA.d53-l-

’ Eroo
In triangule BCD ang. BCD se CED.

Adeoque latus B D C au C D. c6. r.
Atqui lgtus B D ce A C.

Ergo AIn triangule AC D lattis CD aoCA.
Adeoque anguluspA a) C D A.

Etgo angulus BCD (qui duobus A 85
CDA ei’t æqualis probatus) cil duplus au:

guli A. .Etgo etiam BDA, qui angulo CED-
demona,
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demonfitatus cit æqualis , duplus etitanl

guli A. L , .Adcoque 8: ADB , qui angulo fABD
eii arqualis , ejufdem anguli A duplus

etit. Q E. F.
COROLLARIUM.

In Triangqu Ififcelc ABC bac
moa’o conflrufla, Angulus 3th

C ad tafia valet î- duorum refle-

rum val :- zmius refli : gnan an-

galas A validait? duorum reclo-

rnm, tel î- unz’as Refli.

A.
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DÈMONSTRATIQ

Trianguli A B C tres anguli A. B. C.

fimul valent duos.te&os, [en i duo;

tum reâorum: Ergo cum finguli ad ba-
fin B 8: C fint dupli ipfius A, valebit

a.

B vel C feetfim fumtus -- duorum

reâotum: adeoque angulus A cri:
1
- duotum Reâotum.

Deinde bifeâo angulo A pet teaam
A D, quæ etit perpendicularis ad bafin
BC : Etit angulusB, quadruplusanguli
.B AD: Jam in triangule B A D . pto-
ptet angulum teâum D, duo anguli A
&B fimul faciunt unum angulum teâum A

feu 5- unius reâi : Adeeque erit B æ-

qualis 1-- unius reâi: Et BAD , qui

eii: femiflis rotins A a) L unius tcéti.

Unde fequitut tetum A valet:
il: unius Reé’ti.

z. A ÏPRO«

l



                                                                     

334... EUCLIDIS
APROPOSITIOXI,

pieu. Date circula Pentagonum a-
. quilaterum U aquiangulum in-

[mirera

I

H t
e a.CONSTRUCTIO.

I. Cuilibetcunque triangule liefceli
juxra ptæcedentem propofitionem con-

! I. N. Rituto. æquiangulum a infcribatut EFG

in circule date. . ’ I ,
a. Illius fupra baiin anguli EFG.

EGF bifecentur pet teâas FI. GH.
3. ’Punâa E. H. F. G. I. jungantu!

totidem mais. ." Dico faâurn elfe qnod petitur.

i DEMONo.
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DIEMONS T R A T I 0:

Pro latcribus. .

(trinque anguli EFI. IFG. EG H.
H G F. FEG (ont inter (e æquales pet
confituôiionem.

Ergo a atcus quibus infifiunt fun: æ-I36gllxe l
uales.

Ego-illis 5 fubtenfæ refit , qu: funt539- m.
3 Pentagenilatera, funt æquales.

Pro angulis. I
Arcus HF G I au Arcui PC 1E. pet

pattern I. 3
Ergo Angulu-s Ecao Angulo H. quia

æqualibus atcubus infifiunt.
. Simili mode de duobus aliis angulis
&c. QE. F.

Z à PRO.
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PROPOSITIO X11.

au». Circa datant circulant Penta-
3 gomma aquilaterum 35’ aquianga-

Ian) a’efcribere.

FCONSÎRUCTIQ
r. Infcribatur Pentagonutn tegulate

pet præced: A B C D E. ’
a. Ad punâa A. B. C. D. E. du-

cantut totidem tangentes , qua: concur-
rent in punâis F. G. H. Il C.

Dico faâum quad quætitut.

* v .Î DEMONc



                                                                     

. fBruni! QUARTUS: 357
’DEMONSTRA’IÏIO.

Pro latetibus.
Ex centro O dirais perpendicularibus

O P. OQ, ut& tadioOA in triangulis "
O A P. O A Q.

Latus O P a e110 Q quia æquales"4’m’
AB. A E æquidiitanta centre.

Latus P A b a) Q A. quia æquales
A B. A C bifcâæ (tint.

Latus 0 A attique commune.

Ergo ang. c CAP æ OAQ Qü finufc- un.
rantur ab æqualibus Reâis angulîs OAH

OAG : temanebit angulus H AB æ
G A E, a

Deinde Triangula BHA. EGA. flint
Ifoicelia, quia ex punâo H duéiæ flint
duâæ tangentes HA. AH: ut ex punâo
G duæ GA. GE: quæ flint d æqualcs: d z Co-

Quatre illa triangule babcnt baies AB. 36° -
AIE. æqualcs, 81 angulos atlbafin HBA.
HAB. æqualcs GAE.’GEA. non lolum
alterum alteri , (cd promifcue omnes
quatuor inter le æquales. Adeequec qua- tôt. à:
tuorlatera BH.FHA. AG.CE.i"untintcr2 ’l’
fa æqualia.

Simili mode demonfiratur omnes
deccm lincolas (:er inter le æqualcs.

’ Z 3 Si

bi 3 . tu.



                                                                     

tu.

358 E v c L I n x s
Si jam ana fit æqualis uni etîam du:

Crunt duabus æquales.
Adeeque quinqua lacéra , qua: ex dm.

bus lincolis confiant , cran: æqualia.

’ Pro angulis.
Ex demonflratis pater triahgula AHB

A G E habere omnia latere zqualia.
Adeeque angulum H f a) G. Et codent
modo de reliquis.

K
S C H O L I U M.

Si in circule uælibetcuuque figura
regnlarîs funin: înîcripta, lineæ tangen-

tes circulum in punais illius angularibus ,
[ne concurfu femper cohfiituent figurant
fimilem circula circumfcriptam.

PRO? -
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P-Rorosr’rlo X111.

Data Pentagone regulari cir- MM”
adam infirilære.

CONSTRUCTIO.
I. Quoslibet duos angulos A 8: E

divide bifariam pet reâas AF. EF.
7.. Ex illarum punâo concurfus F ,

ducamur and omnia latera perpendicu-
lares.

3. Ex F tanqham centra pro radio
affama un: ex îflis parpendicularibus de-

fczibatur circulus. I
Dico illum Pentagono fore in-

fariptum.
z 4 DEMON-
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DEMONSTRATIO. .

In Triangulis AGF. AHF.

Angqus GAP a) HA Fer con-
Angulus AGF a) AHF (hua.
Latus AF utrique commune.

l :6. la Ergollatus CF a) H F.
I Bodem mode probatur HF a) IF.
IF a) KF. KF a) LF 8c denîqueLF
a: GF.

Adeoquc omnes îflæ perpendiculares
cum: inter (e æquales.

mure circulas radio PH defcriptus
tranfibit quoquc par pùnâa I. K. L. G.

5:6. 1min quibus-iflalaterâ tanget; quia anguli
ad ifia punâa fun: rcâi.

QEI D!

COROIa

w.)

ünm* - J

;.o-
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COROLLARIUM I.

In omni Polygono Regulari
ABGDE. omnes lima AF. BF. CF.

DE EF.ejus angulos A.B.C.D.E.
bijecantes in zinc ebdemquepunâo

F couveraient:

DEMÔNSTRATIO.
Duæ lineæ A F. BF bîfecantcs angu-

los A à B. convenîunt in F: fi jam ex
,C ducatur aliqua [inca angulum C divi-
dcns bifariam, illa etinm cum ipfisA F.

, BFin F concurret. Nam cum anguli FBC.
F C B En: æqualcs, etîam ifiæ bifecan-

Z 5 tes
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tes lincæ debcnt eflè zquales; Adeeque
ma lima ex C duâa debe: eüam cade-
re in idem punâum F. quia reliquæ ex
C ad perpendicularem FLÂuëtæ fupra
au: infra .F caderent , adeoque ipfa CF
au: majores au: minores eficnt; præter-

’qunm uod ifiæ angulum C non reca-
rent bigarîam: Bodem mode probxbitur
limas ID F5 E F concurrere dcbere in co-
dcm punfio F. Ergo:

(Un).

’ COROLLARIUM u.

In omni Tolygom Regulari
ABCDE imparem Iaterum haben-

te numerum lima CF, aliquem ex
angulis , ut C limans , fi produ-
taturad lutas oppofitum AE , illud
etiam [écalât bifizriam in H.

m

DEMON-

54
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Ltn’nn Qunn’r vs. 36;

DEMONSTRATIO.

:72. at
3.Ang.CFB.BFA.AFH a) 3. CFDDFEEFHJS
ArquiCFB.BFA a) CFD.DFE.I l

Remanet AFH au » EFH.
04mm in Triangulis A F H. E F H. k

Lame AF au E F. ’
HF commune

»Angulus API-I æ EFH.

Ergo pet 4. I.
AH. a) EH. QE. D.

a

SCHOLIUM.
Endem methodo in quacnnque figura

regulari circulas defcribi poum.
PRO-
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’Pnoposxno XlV.
MW (lira: datant Pentagonum r;-

gulare circulam dcjèribm.

CONSTRUCTIO.
I. Duos quoslibetangulos A 81 B dî-

I Mo". vide bifarîam pet métas AF. BF, qui
concurrent in F.

z. Centra F, radio FA , vcl FB
defcribe circulum.

l Dico illum tranfiturum pet reliqua pun-

âa angularin. I

DE-



                                                                     

.V.

LIBER’QUAnTus. 36g-

D’EM’OdNSTRATIO.

w In triangulo F A B.

l

Ang. FA B a) FBA. quiaFilloÀrum
dupli (un: æquales.

Etgo latus F A a) FB. I

Eodem modo bifcâo angulo C deman-
fitabîtur FB au F C. 8c fic pet orbem om-
nes lineæ bifccantes angulos etunt arqua-
les. k

Ergo circulus tranfibît pet omnîa pun-

ch angulatia , adeoque pentagone circum-
fcriptus exit.

q P. E.

SCHOLIUM
Eadcm ,conüruêtîonis forma ’ circa

. êuamlibet figuram tegularem circulum de-
ctibcre licet.

PRO.

16.1.
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n PROPOSITtoXV,

. mm” In data circula Hexaganum
"gnian dejcriberc. e

CON-STRUCTIO.
I. Centra quolibet punâo D , radio

circuli D G . dcfcribe arcum C G E.
z. Ex punâis C. DE per centrum

Gdelcribe tres diametroc CF. DA. EB.
z. Due rexreânsAB.’B C.C D. DE.

EF. FA.
Dico AB C D E F elfe hexagonum

quæfitum.

DE
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DEMONSTRATIO.
Pro latetibus.

Lineæ D C. D E fingulæ (un: a ,
Radio D G.

Lineæ G C. G E. G D (inguli [ont Radii.

Ergo quinque litiez G C. G D. G E.
’ D C. I) E (un: æqualcs.

Adeeque Triangula G C D. G D
flint æquilateta. -

Ego duo anguli G 8c O finguli (une
l un: tertia par: duorum rec’torum. Il; lofi-

Atqui ttes anguli C. O. S. limulbva-Ê.’;.ï.
lent duos reâos, feu ttcs tertias duorum
teflorum.

Ergo tertius S. etiam cil un: tarti:
duorum reêtOtum.

I Adeeque ne: G. 0. S. (un: inter [a
æquales.

Atqui illis æqualcs fun: ttes c oppofi-c t;.L

ti.X. Q. T. A
33° [à mguli ad Centraux [une zquales.

Ego
s
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«ont. Ergo d [ex arcus 5 quibus infifiunt;

(un: zquales.
"Mm Adeoquc e fex fubtenfæ, quæ confii-

tuunt latent figura v, inter fe fun: arqua-

les. I

Pro angulis.

Hos cire æquales facile pater , qui!
521.1th finguli infifiunt æqualibus arcubus, ic-

quatuor fextis partibus rotins petipheriz:
Ergo (un: inter [e æquales. -

contor.Î
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COROLLARIUM.

Latus Hexagoni - chularis
.ABCDEF circula inflrtlpti , aqua-
le a]? Radio circuli.

DEMONSTRATIQ
Ex confituâione pater in Triangulo

DCG. latus DC cire æquale lateri DG 5
Atqui DC cil latus Hexagoni, & DG
cil Radius Circuli: Ergo.

s C H O L 1 U M. l

’Duflit tri-flirtais AC. AE. I
CCE. Circule inferiptum cri; Trian-
gulum aquilarerum AC E.

DEMONSTRATIO.
Ex demonûtationc propoiitionis té.

pater 6 arcus AB. BC. CD. DE. EF. FA
die æquales; ergo binis ac binis conjun-
âis erunt 3 arcus AC. CE. EA æquales;
Adeoque pet 29.111. tres refila: AC. CE.
EA etunt æquales ; unde jam fequitut
triangulum A CE die æquilaterum.

A: I PRO-- F
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PROPOSITIO XVI.

-1’t°bM6. In data Circulo æindacago-

num regularo dcfcribm.

CONSTRUCTIQ
fi n, w, r. Circulo a infcribe pentagonum re-

gulare A E F G H.
b Schol. z. Itidem b triangulum tegulare ABC.
W W° Dico reâam B F , fore latus quin-

decagoni quæfitî.

DEMONSTRATI O.
Pentagonum dividit totam periphea

tiam in quinque Pattes æquales; quare
(102W
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quælibet continet unam quintam feu tres

( decimas quintas totius periphetiæ: adeo-
que duæ A E. EF, fex decimas quantes
continebunt.

Triangulum .vcro’ dividit rotant peti-
phetiam in trcs partes æquales; quatuor
quælîbet .ut A B continet umm tcrtiam,
feu quinque decimas quintas totius perlé
pheriæ. Tum

Arcus AEF [ex decimæ quintæ.
Arcus AEB quinque decimæ S

qumtæ.

Arcus BF una decima quints.
Ergo fi ducatut reâa BF, eique æ-

quales quatuordecim in circule coapten-
tut , , deicriptum crie quindecagonum ,
æquilaterum , cum omnes arcus (inti æ- .
quales. ’

mm LIBRI QUART].

A: a. me).



                                                                     

EUCLIDIS
.ELEMENTORUM

LIBER QUINTUI’S.

DEPINITIOhNES.
l. Parsefl magnitudo magni-

tudims , miner majàris , cum me-

titur majorent.

Coin totum fit fua parte mains, par:
cet pattern contincri in fuo toto.
Hoc autem duplici mode fit. I

Vel continetur ira ut aliquoties fumta ,
præcife reddat fuum totum feu ipfi arqua-
lis fit; quemadmodum numerus quatuor ’
feu 4 , e13: minor toto n. , adeoque in
illa continetur , 8e quidem ira, ut ali-
quot vicibus, fcilicet tribus fumtus, ac-
curate æqualis fit toti 12. Et inde hæc
pars Mathematicis dicitur Aliquota , qu:
fuum totum absque refiduo dividit , id
quad idem cil ac meriri: 8: banc Partis
fpeeiem Euclides folummodo refpexit,
airera, quæ fequitur, negleâa. ’

Vel pars ira continetur in fuo toto, ut
aliquoties fumta totum Vel excedat Vel ab

i L l ilio
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Luisa. QÙÎNTUS. :37;
,illo deficiat , adeoque non accurate ipfi
æqualis fit. Qœmadmodnm numerus 4 ,s
cum miner fit toto t4 , in illo continebi-
tut; fed quia ter fumtus toto minorefi ac
quater toto major, hæc parstnon pareil
dici Aliquota , ut airera pars notata :
quia tamen aliquam exhiber quantitatcm
totius quantitatis , vocarur pars Ali-

quanta. pCæterum cum Enclides adhibuerit
1 Mngnirudinis vocabulum , fufpicari liter
illum meminiffe folum quantitatis conti-
nua: , quæ vulgo magnitudinis nomine
Mathematicis venir; minime tamen ex;
cludenda cil quantitas difcreta 8: in nu-
meris pofita, quæ fuas etiam habet par-
tes: quibus illaomnia, qua: dcrationibus
84: proportionibus toto hoc libro damon-
flrat , æque facile imo pro capta noflro
facilius accommodari poffunt.

Quart: 8e nos cum multis aliis omnes
huius libri ropofitiones , negleâis li-
neis demonlïrabimus in numeris; tum
quia illis magis fumus affueti 8: de illis
fæpius quam de lineis cogitavimus; tum
etiam quia illa quæ de numeris probantur
fi cui liber, ipfislineis applicari poilunt.

A33 1 I 2.34a!-
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2. Multiplex 4mm a]! major

quantim quem metitur minon.

Quemadmpdum pars fuum totum di-
vidit feu metitut abfque refiduo vel cum
refiduo ; ira reciproce etiam totum a fua
parte dividitut vel fine vel cum refiduo.
Prius illud totum idem cit quod multi-
plex , cujus in hac definitione fit mentio,
non intelleâo- altero. quod cum refiduo
dividitur,quodque adeo multiplex dici non

merctur.

;.i’1(.atio efl duarum quantita-

tum ejufdem generis , matira qua-
damjecundum commune»; morflo-

mm habitua. r

Cum propie loquendo una eademque
res ad fe ipfam non poffit compatati le!
cundum quantitatem a quia fc ipfa non cit
major nec minet , pater plures tequiri
inter quas legitima inflituatur compara-
tio; quæetiam tantum poffunt elle dus.

Illæ autem neceffario requiritur ut (in:
res homogeneæ; aut quantitates ejufdem

lllgeneris 5 quales fun: lima cum linea

. U com.
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Luna (Lutin-us. 37;
compatata ; fuperficies cum fuperficie 3
corpus cum corpore : nullo ergo modo
linealcompatari potefl cum fuperficie vel
cum corpore , nec fupetficies cum cor-
porc , quia non font ejufdem generis.

Porto ulteriorem hujus homogene-
itatis explicationem nadir Euclides in
dcfinitione 5n

Hæc autem intelligenda efi in quan-’
tîtatibus fecundum magnitudinem , feu
partium æqunlium numerum , adeo ut
’una res airera fît vel major vel minor 5

hoc efi ut una res plures vel paucibres
fimiles feu æquales contineat pattes quam
altera.

Ex quibus pater rationem nibil aliud
elle quam modum feu formulam conti-
nendi, qua nua quantitas aliam quanti-
tatêmcontinet’, vcl in illa continetur ;*
quæ capacitas cum pet nullam aliam ope...
rationem quam pet divifionem innotef-
car , liquet rationem feu comparationem l
duatum quantitatutn non clati us quam pet
frafiionis formam poile exprimic

Exempli gratia; ponantur duo numeri
16 si 4. qui fairem aliquam inter fe ha- i
bene rationcm , quia numerus ’1 6 major
CR numero 4. , adeoque numerum 4 in

a Aa 4 fe
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fe continet. Ut jam ulterius illa ratio
examinetur videndum cit quoties 16
cantiner 4. , quod pet divifionem inno-
tefcit; quia autem faâa divifione acquit
rieur 4 pro quotxente pronuntiamus ra-
tionem 16 ad 4 , effe quadruplam. hoc
cit 16 eife quadruplum numeri 4: vel 16
fe habete ad 4 ut 4 ad 1 : Id quod etiam
commode. hoc modo exprimitur per fra-

. 6 " . . .&ionem a ,quæinnuit 16 perl4effe dr-
u videndum vel jam fupponit divifum.

Si jam fumantur duo alii numeri ex. gr.
8 8: z , 8c corum rationem examinando
cOrnperiatut numerum 8iminorem z e-
tiam quater in fe continere, quia pet di-
vifionem idem quotiens 4 obtinetur; qua:
pet modum fraâionis expofira fic fiabit
8

a - ,Inde patebît rationem quæ intd-cedit
inter 168:4, efle candeur, vcl fimilem
vel æqualem rationi quæefi inter 8 6c z:
quia-numitum 16 tories continct4, quo-
ties 8 continet 4 2.

Porto bine fit manifeilum æquimuiti-
pliccm efie nihil aliud fignificare quam
babere eandcm rationem: ut fi dicatur »
16 eife æquemultiplicem numeri 4 ,. ac

. 8 CR
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8 CR numeri z , idem CR ac fi dîcatur nu-
merum I6 ad 4 habere eandem rationem,
quam habet 8 ad numerum z; cum utri-
usque fc. 8: æquemultiplicitas 8: cjusdem
rationis idem quotiens 4. par ejusdem dî-
vifionis acquîritur operationcm: quare
ejusdem rationis notationem hoc mode

. . I6 8 .cxpnmere lxçet --4 a) ï -

Que fraâiones , ut iterum in aliam
rationnm formam reducantur ,Idicimus
16 cm: ad 4 qucmadmodum 8 CR ad z;
val feeundum noflram qua utxmur ferîp- .
tionis methodum 16.-. 4 î: 8 l a.

Duorum autem cuiuslibet rationis ter-
minorum illa qui ad altcrum refcrtur An-
tecedcns dîcitur ; ad quem veto fi: relatio,
Confequens rationisdicitur. Utin ratio-
ne 16 ad 4’ terminus Anteccdens efl; nu-
malus 16; confaqucns veto 4: quem-
admodum ab altera parte , in ratione 4 ad
16, numerus 4 Antecedcntis, 16 vero
confequcntis acquirit nomcn.

Rationes autcm non uno dividuntur
modo : ’ nos duas affcremus præcipuas.

I. Ratio dividîtur in rationalemëc ir-
rationalem.

Rationalis en: qua: veris numeris po-
tel’c exprimi ut 6 ad 3 : quæ dt ca-

A a 5 dam
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dam cum a ad x. qua: dicitur dupia.

Irratidnalîsv vero efi qu: veris numeri:
exprimi nequit, ut in quadrato ratio la-.
taris ad Diagonalem; quæ, licet aliquo
modo exprimatur pet numcros qui Surdi
dicumur, fgilicetut I ad il z, cum me
men J z non fit varus numerus, Ted tan-
tum imaginarii cujusdama numeri nota,
.veris tamen numeris explicabilis non CR.

I I. Ratio dividitur in rationcm arqua-
litatis vel inæquaiitatis.

"Ratio æquaiitatis, cil quando duo ad
(a comparata faut æqualia: ut 4nd 4: 8:

a ad 2.   ’Inæquaiitatis CR , cum tcrmini inter
fe comparati inæquales fin: , ut 4 ad 3.

8: z ad 6. aHæc autem iterum cil.
Majoris inæquaiitaris , cum terminus

antecedens major cit confcquentc : u:
.4ad 3.8c6ad 1..

Minoris inæqmlîcatîs , cum antcccdcns

CH: miner fuo confcqucntc , un ad 6 8:.
4 ad l 2.1

  Troportio efl ratiomtm fimili-

tudo.’ l
Qucm-
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Quemadmodum in omni yatione rè-

quiruntur duo termini feu duæ quantita-
tes, nain ommpropomonc requiruntur
duæ rationcs , cum una cadcmquc ratio
ad (a ipfam proprie comparari nequeat.

Cum ergo duarum. rarionum una ira
fit confiituta, ut illius terminus antccc-
dans fuum confcquentcm tories conti-
ncat, vel in i110 contineatnr five abio-
lutc 8: fine rcfiduo five cum annexa
fraâione . quatiès aiterius antcccdens
fuumtonfcquentem contins: vcl in i110
continctur, vcl fine vel cum fraâione
quæ præccdcnti æqualis eü ,. duæ ’ifiæ

rationes conflitucnt Proportionem.

Ex: Cr: quia numerorum Iz 8: 4. ,
Antecedcns n. fuum ’confcqucntcm 4.
toties(fci1ice; ter) comme: , quotics nu-
merorum 9 8: 3 , antccedens 9 fuum

’confequcntcm 3 , vidclicct ctiam ter ,
duæ ifiæ rationcs 1 z ad 4. & 9 ad 3 crun:
inter (a fimiies feu æqualchcu pains
eædem (cilicet tripiæ; 8: hæc fimilitudo
apud Mathematicos vocazur Proportio.

Efl autem proportio triplex , Arith-
mcticaa Geometrica, &Mufica.

I. Proportio Arithmetica cfl æquaiims
exceflilum vcl dif’fcrcntiarum inter trcs ,

qllJ’
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quatuor val plures numeros; in qua noa
tandum CR qucmlibet numerum poife re-
cipi pro diïerentia.

RU; t. a. 3. 4. 5. 6. In quibus mitas
CR differentia.

Vel r. 3. 5.. 7. 9. u. Qui binario (ë
inviccm excedunt. ’ .

Vel 1.4. 7. to. 1;. 16. (lui ternario.
Et fic in infinitum.

II. Proportio GeometricaeR rationum
fimilitudo inter tres , quantum vcl pintes
quantitates, feu numeros. PotcR autem
86 hic quilibus numerus pro denomina-
tore rationis afiumi excepta unitatc.

Ut I. z. 4.8. l6..(A1Î funt in ratio-
nc dupla adeoque 2 CR rationis denc-
minator.

Vel I. 3, 9. 27.81. Qui cum tînt
in rationc tripla numerum 3 pro dencmi-
natorc habcnt.

Proportio Mufica 6R qua trcs quan-
titates ita ordinatæ (ont, ut cadem fit
ratio pri’mæ ad tertiam , quæ difïerentiæ

inter primam 8: fecundam ad difiÏ-rcn-
tîam inter facundam & tortiam. In qua
Proportione (tint trcs numeri 6L 8. x1.
cum cadem fit ratio primi numeri 6 ad

- ter-
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tium la, quæ cit numeri z (exccifus
primi) ad numerum 4. ( excefÏum (cann-

dum.) -a 5. Rationem baba" inter [à
guantitates dicuntur , qua pos-
funt multiplicatæ’fe mutuo fitpe-

rare.

Hic ulterius explicatur quænam (in:
quantitatcs ejusdcm cneris , inter qua;
intercedit ratio , ut filma definit 3. vidi-
mus ; nim. quarum illa quæ antea crat
minor , per multiplicationem fic poteR’
augeri, ut majorcm fuperet.

Unde pater inter illa, in guibus talis
multipliCatio nullum habct locum , etiarn
nuliam omnino dari rationcm. Sic lmca
in infinitum muitiplicata a: fibi ipfi addi-
ta , nunquam fier major aliqua (upt-rficic:
cumiinea taliv muitiplicationc non dogc-
nerabit in fupcrficiem; adeoque inter li-
neam 84 fuperficiem nulla interccdit ra-
tio: quemadmodum etiam nulia rcpcritur
interlineam 8: corpus, nec inter fuper-
ficiem 8: corpus; cum qualibctcunquc
multiplication: nec linea , nec fupcrfi-

(3*
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tabitur, adeoque nec ipfo majus eva’dere
parfit.

Cum autem inter latus quadrati ejus-
que diagonuiem multiplicatio obtineat,
certo concludimus illa rationem inter [C
haberç : latus enim’ ita muitiplicari 81:

- fibi ipfi addi poteR ut diagonalem fupe-
ret; cum pet 20.1. pateat duo latera

I trianguli majora die tertio latere quod
CR ipfa diagonalis : Hæc autCm ratio ,
ut fupra notavimus , CR irrationaiis ,
cum veris numeris illam exprimcre non

detur. -Præterea reâiiinea a: curvilinea inte
r: rationcm habere poiTunt ; cum inter
illa fit æqualitas 8c inæquaiitas. Lunu- -
læ crefcentis quadraturam Hippocrates
Chius, 8c Parabolæ Archimedes invea
nerunt. Anguli reâilinei cum curvilineo
zquaiitatem exhibuit Proclus.

6. I n cade»: ration quantita-

ter dicuntur eflè prima 4d [acan-
dam , U renia ad quartant , cum
prima fimm femndam taries præ-
jè me! cum tali fraüione tantinet

vol in i114 continetur , quarter

pria
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pracife val cum grizzli fiaElz’one

renia [mm quartant tantinet bel 4
in illa continetur.

Cum proportionalitatis iindicium ab
Euclide datum non ex ipfis propofitis nu-
meris Ted qualicunque corum multiplica-
tione fit duduâum; nosillud nimis lon-’
ge petitam aliquam proportionalium pro-
prietatem fuppeditare puramusi; quart:
i110 omiflb aliud exhibemus indicium ex
ipfis numeris propofitis derivatum ,, a:
immediate ex rationis natura , antea ex-

plicata deduâum. ’ .
Supra quippe vidimus rationem ni-

hil aliud eiTC quam certam quandam for-
muiam feu modum continendi , quo
una quantitas aliam continet, vol ab aiia
continetur: quemadmodum pofitis duo-
bus numeris 16 8: 4. modus ille quo r6
numerum 4 continet poteR exprimi pet
nomen quadrupli quia 16 ipfum 4 quatuor
vicibus continet.

Sijam ex duobus aliis numeris 8 8c z , ,
anus 8 aiterum a etiam contineat codem
modo qui quadruplas dicitur 9 patet u-
trinque modum 5:0ntinendi efle arqua-
tem vel- potins eundem 5 cum autem ,

Il:



                                                                     

384 .EUCLIDIS
ut (upra notatum eR, ratio de modus
continendifit unum 8: idem, facile con-
cludimus, rationem etiam utrinque effe
candem : adeoque quatuor quantitates
I685 4 ut& 8 8; z. , binas ac binas fum-
ptas Cfle in eadem ratione.

4 Bodem modo cum numerus zo nume-
rum 8 non abfolute aliquot vicibus absque
fraâione contineat , fed modo conti-
nendi qui dicitur dupius.cum dimidio;
(i ex numeris to 8L4, primus 10 fe-
cundum 4 codem modo’duplo cum di-
midio continet; utrimque modus conti-
ncndi , feu quod jam pro codem fumi-
mus , ratio erit eadem adeoque quatuor
quantitates Izo. 8. ut 8: Io. 4. binæ
ac bina acceptæ , in eadem erunt ra-
none.

7Â Eandem autan: rationem b4-

bentes quantitate: , vomnturproe

portionaler. A
Quæ proportionales in duplici confii-

tutæ (un: genere. ’ v I
Aut enim fun: continue proportiona-

les. lAut non continue , qu: fimpliciter
tantum proportionales dicuntur.

Con,
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Continue proportionales dicuntur illa:

quantitates quæ (un: in Progreflione gec-
metrica, inter quas a termina ad termi-
num eadem continuatur ratio , eundem
terminum bis repetendo , ut femei pri-
mæ rationis fit confequens , antecedens
vero (ccundæ. l

Ex. gr. ex progreflione gemetrica ,
’cuius dominator CR z , (cilicet 1. a. 4.
8. 16. eiigantur quatuor termini I. a. 4.
8. ilii erunt continue proportionales ;

l quia eadem ratio feilicet dupla a termina.
ad terminum continuo procedit: primus
enim 1 fC habet ad feeundum z , ficut idem
feeundus a ad tertium 4. deinde [ecundus
a (e habet ad tertium 4. quemadmodum
idem tertius 4re ’ltabet ad quartum 8.

Non continue proportionales dicun-
tut quantitatcs. quando eade ratio quæ
eR inter primum 8: feeundurn non contî-
nuatur inter fecundum 8; tertium , (Cd
ibi interrupta dcmnm inter tertium 8c
quartum invenitur , ut in hifce numeris
1 a. 6. 8. 4. Ratio quæ CR inter 1 a 8; 6
non continuatur 6 a: 8 , Ed ibi interrup-
ta tranfit ad duos reliquos termines 8
864, cum 8 numerum 4 toties conti-
neat quoties n. "continet 6. H2 autem

Bb quarté
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quantitates, ut -fupta notavimus , gene-
raii nomine dicuntur Proportionales.

8. Cum macro prima quantitaa.
[inondant pluribus val pa’uciori-

bus vicibus contineat, quam ter-
tiaÏ tantinet quartam , tune pri-
ma au! facunddm. dicitur haberè

majorem val minorent rationem «v .
quam tartir: ad quartant.

Ponantur quatuor numeri 8. a. 6. 3.
ex quibus primus 8 fecundum numerum
a pluribus vicibus (feiiicet quatuor) con-
tineat quam tertius 6 quattum 3. (qui il-
lum bis continet) , ratio quam 8 habet
ad a erit major tatione 6 ad 3. Ex ratio-
nis enim natura (upta vidimus rationem 8

. . . i l . 8ad a exprxmi pofïe pet fraâtonem :-

(cujus valor eR 4). ut&rationem 6 ad .

. 63, pet fraâionem --- ( qua: tantum a. va-

let) Cum autem fraâio prima fecunda
major fit, patèt etiam immediatc ex ta«
rionis natura primam tatiouem fecunda
clic majorem.

Dcinde ex quatuor numeris I a. 6. 8. z.
primus numerus r z fecundum 6 pauciori-

a bus
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bus vicibus contineat (fa. bis) quam. tet-
tius 8 quartum a (utpote quater) :Crit frac,

. Il u a I. . .&lo s3 minorkftat’îione ï qulppe pu:

ma valet tantum a feçunda veto 4. Cum
autem ftaâio &ratio unum idemque fo-
nent., etiam primam rationem fecunda
minotem die patebit.

9 . Troportio macro in tribus ad

minimum terminis confiflit. t ,
QIælibet ratio duos tequirit terminas: .

unum antecedentem 8: unum confequen-
tem : Ptoportio veto duas ad minimum
exigit tationes : adeoque quatuor po-
Rulat terminas z. qui exprefle Ctiam te-
quituntut fi proportio non fit continua : R
veto proportio conRituatur continua , trCs
termini fufficiunt, 8: tum medium bis fu-
mendo idem CR ac fi quatuor CHCnt pofiti.
Quemadmodum in numetis 2.. 4. 8. vei
16.8.4. vel aiiisttibus quibuslibet, ra-
tio primi ad feeundum CR prima : ratio
veto Cjuidem fecundi ad tertium CR al-
"m a quæ du: unam conflituunt pro-I
portionem.

Bb a 10.691712
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l o. Cam tres quantitatesproporc

tianalesfùerz’nt , prima ad reniant

dicitur duplicata)» barbare: ratio-V

mm Cam quant endem prima b4-
bct adjècundarn.

At veto cum quatuor quanti- .
un: flerint continue proportio-
tionale: 3 prima 4d qmrtnm di-
citur trëalimtam lardure en»; r4-

tioncm, que»: endemprimn b4-
fiet ad ficundam,

Et fic porro ana ampliur ,
quamdz’nproportio exfliterit.

Q1idam putant tationetn duplam 8:
rationcm duplicaram , unam de candem
rem fignificare, qu: duo tamen aceuta-
ta a fe invicem fun: diRingucnda.
3 Ratio enimiduplaint’ercedit inter duas
quantitates feu numeros , quorum unus
alterum præcife bis continet : quemad-
modum numeri 8 ad 4. ve16 a 3. funt in
tatione dupla: cujus correlarum ratio fuba ,
dupla CR in tationibus ad 8 vcl
3 a 5v.

- . ’puplia
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Duplicata veto ratio etiam invenitut in

numeris, ubi rationis duplæ ne minimum
appatet veRigium. Exempli gratin in bif-
ce tribus numeris continue proportionali«
bus 3. 9. :7. ratio quam primus 3 ad tet-
tium 7.7 eR duplicata rationis quam idem
numerus primus 3 habet ad fecundum 9 5.
lice: nulla inter illos inveniatut dupla 5 un-
de pater rationem duplam 8c duplicatam
fignificate res toto cœlo diverfas.

Dicitur autem iRa ratio duplicata ,
quia ratio qua: CR inter primum nume-
rum 8c fecundum , inter fecundum de
tertium adhuc femel quafi. repetitur.
Notandum autem efl banc tationis repe-
titionCm non aliter concipiendam eflè
quam pet formam Multiplicationis; ita ut
pofitis tationis terminis 3 ad 9 , ad repe-
tendam adhuc femel candem rationem
illius termini pet fe ipfos debeant multi-
plicati, fcilicet 3 pCr 3 8: 9 pet 9. ut ob-
tineatut ratio tetminomm 9 ad 81 , qua:
ratio erit duplicata rationis 3 ad 9.

Adeoque primus terminus 3 fC habebit
ad tertium 27 ut 9 ad 81. Illos quippe
numctos effc proportionales, Cvianter ex
rationis 8c proportionalium natuta antea
tradita fit manifcRum , cum nim. primus

B b 3 3 in
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3 in fecunda a7 tot vicibus (fcilicetl noa
vies) continetur , quot vicibus tertius 9
continetur in quarto 81.

Si jam porto ponantur quatuor conti-
nue proportionales a. 4. 8. t6. ratio qua
CR inter primum z 8: fecundum4, pri-
ma vice tepetitut inter fecundum 4.86 tet-
tium 8 ; 8l deinde fecunda vice inter ter-
tium 8 85 quattum 16. Quæ repetitio
cum pet multiplicationem fiat , ut ra-
tionis a ad 4 inveniatut triplicata , tet-
mini a 8: 4 primo debent pet fe ipfos
multiplicati; cujus multiplicationis produ-
ais4 8.; 16 adliuc femel pet Cofdem tCt- I
minos a à: 4 multiplicatis obtinebuptur
tetmini 8 8c 64, conRituCntCs quæfitam
rationem triplicatam. Terminos enim a.
J6. 8. 64. Cfle inter fe proportionales ex
natura tationis facile probati poteR’

Cætcrum ex hic omnibus notandum
venir , tationern duplicatam nihil aliud
eifc quam rationem quadratorum , quæ
a propofitæ rationis terminis fiunt. l Ra-
tionem autem triplicatam alicujus ratio-
nis .unam’ candemque Cfle cum ratio-
nC cubotum , qui a terminis fiunt.

1 1. Homologe quantitates ( in
quatuor prtportionalibus) a’z’cun-

Il!"
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tur e flè autocedentzs quidam ante-
cedentilau: , carafequentes rare con."

jequentibus. ’
Sint quatuor proportionales z. 4. 3.

6. quantitas prima z 8: tcrtia g (un: utri-
ufquc rationis antcccdcntcs , adeoque ho- l
mologæ fa; ejufdcm naturæ rem lignifi-
cantes : dût: VH0 relique: (c. fecunda 4
86 quarta 6 , qui: utriufquc rationes
(un: confcquentcs fimilitcr fun: homo- l
logæ.

De modis argumentandi;
Cum Mathematîci ex quatuor propor-

tionalibüs non unam tantum [cd plumes
elîciant conclufioncs , quas modes.fcu
formulas argumentandi vacant ; Eucli-
dcs illos ad [ex revocat, qui totidcm (c-
qucntibus proponuntur dcfinitionibus ,
8c in hoc libro 5 toridcm fare propofi-
[rionibus demonfirantur.  

12;. Alterna ratio efl fizmptz’o

anteèedentis ad antecedentem  ,
35 canfequentis ad confequen-
tem.

Bb 4 Sil]:
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Sint quatuor quantitates proportioê

nales

12 v- 6 r: 8 [4.
In quibus n. 8c 8 fiat antecedentes;

reliqui vero 6 a; 4 confequemes; alter-
nando erit

u --° 8 : 6 I 4..
Hoc en: Antcccdens 12. CR ad autoacc-

dentcm 8 , ficut confeque’ns 6 ad confe-
quentem 4. Id quad ’ demonfiratur
prop, 16.

1;. Inverfa ratio efl fimptio
confiqmnti: infldr macadamis-
ad antecedentcm valut confiquen-

in". 6Si ponantùr quatuor proportionales

12. --I 6: 8 l .Ratione inverfa fit cm. ’
6 W» n. : 4 l 8.

Seu ordine retrogrado priorcm pro«
portioncm legendo

4. fi 8’ r: 6 I 12.

14. Campofitio mtz’om’s cft’

flmptio antecedemis cum confe-

quant:
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queute velu: unius ad ipfitm con-

jequentem.

- Sint iterum quatuor proportionales

12. t- ,6 : 8 [4.
Pcr compofitionem rationîs dîcîmus.

12 a: 6 fi fi 4 I
1mm " feu 12. 4"Hoc cit prima quantitas una cum fe-

cunda (de habet ad ipfam fecundam fient
tertia cum quarta ad ipfam quartam. Hun
jus demonflrationem vide prop. 1 8.

15’. Divifio rationis eflfim-
tic èxceflus , que antecedmsfiqae-

rat confeqwntem , ad ipfum con-

fiquentem. d V
Sint quatuor proportionales.

18 o- 6 z 12’] 4.
Par divifioncm rationis proportio fic

flabit.

13 .1. 6 1 z A 4
- .à--. - - .icu 12. - à feu 8 I 4

Hoc eû prîmus terminus minus feu
dcmpto fecunda (e baba: ad ipfum fe-

Bb 5 A , cun-



                                                                     

;94 Euchnlscundum , qucma .;.odum tertius minus
lcu dempto quarto ad ipfum quartum.
Hic argumentaudi modus demonRratur f
prop. I 7.

1 6. Converfio rationis efljùm-
ptio antecça’entis mi qxcèflum ,

que anteccdemfitpemt ipfiçm con-

feqwm.

Propofitî fint quatuor proportionales.

18 fi 6 :2 fIz I 4.
Pcr converfionem rationis banc habe-

f mus pr0portionem. -
.- 18 -:-a 6 fi 12-31 4.

Isî- feux: fi 1zlîcu8
Hoc cfi primus fa habepadipfum prî-

mum minus feu dempto fecundo, quem-
admodum tçrtius fc halant ad ipfum ter-
tium minus feu dcmpto quarto. Hæcde-
monfltraturiu Coran. prop. I 7;

I 7. Ex agualitate ratio efl ,
. Pin]?! dualms fin; quantitates,

Ü bis albe multitudine pares,
glu 61m fumanmr in andain m-

* HO-
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tione; cum ut in primis, quanti-
tâtilms prima ad ultima": , fic 19’

in ficundis prima ad ultima»: fa
habeat.

Sint ries quantitatcs. 1 a. 6. 4. ,
Et adhuc tres aliæ. a 6. ;. z.
Per rationcm quæ CR ex æqualitatc

concludimus
12 H 4 :1 6 I 3.

Hoc efi prima fuperiorum (a habet ad
fuam ultimam . quemadmodum prima
inferiorum ad fuam tertiam.

(hua autem hæc conclufio duobus
modis ex iûis fex quantitatibus dicitur,
duplex etiam fe apcrit ex æqualitatc ra-
tio; fc. Ordinata 8c Perturbata.

1 8. Ordinata proportio (yl,
cum fixât ( pofitis [cilicet [ex
quantitatilzus) ut prima flamb-
rum ad juan: ficundam , itapri- ’
mainfirriorum adfuamfecundam;
deinde ut ficunda fitperiorum ad
fuam ultimam, ita ficunda infe-
riorum ad [uam ultima!» : U con-

. cla-
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cladz’tur quad prima faderiormjè ’

habeat ad fuma ultimam , quem-
admodum prima infirz’orum ad

juan: ultimam. v
Sint tres quantitates 1 a. 6. 4.

Et tres aliæ 6. 3. z.
In quibus 12 fi 6 Z 6 I g.
Deindc 6" 4:3I2.Proportîo ex æquo ordinatafic flabit.

la v- 4 : 6 l 2.
Hujus modi demonfltrationcm vide

prop. 22.
Cæterum hæc proportîo dicitur Ordi-

nata, quia de in fuperioribus 8c ininfla-
rioribus eundem fervat ordinem.

l9. Perturbata autem propor-
tîo eft’, cum pofitis tribus quanti.

tatibwîfl’ aliis tribus; ut inflape-d

riorilms prima [a baba: ad fizam
ficundam , fic in infirz’oribusfi-
cunda ad fitam ultimam : 35’ infi-

perioribusfccunda ad ficam ulti-
mam, ita in infarioribus prima
ad faamfecundam : U comludi-

n ’ tur
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tur : quad prima fitperiomm fi-
ita babeat ad . [uam ultima»: ,
quemadmodam prima infiriorum

ad’fitam ultimam. ’.
Sînttres quantums la. 6. 3:
Et aliæ totidcm 16. 8. a.
Inquibus 12 -c 6: 8,41.,
Et 6 -- 3 :1 16 l 8.Proportio ex æquo perturbata fic cri:

la fil 3 : 16 l 4.
Hujus demonfirationem vide prop. z 3.-
Perturbata dicitur hæc proportio ,

quod in fuperimibus 8c inferîdribus non
idem fervetur ordo, fedille quafi Perma-
betur.

L E M M A I I.
multiplicatio nibil efl aliud

quam maltiplex additio flan: c-
tiam divifio nibil aliud quam mul-
tiplex 0 compendiofa fubtraflio.

DEMONSTRATIO.
x Pars I. Sit numerus 6 multiplicandus a

a P°Ë



                                                                     

368 EUCLrnrs
per numerum 4 , nihil aliud imperatum
cit quam, ut numerus 6 tories fumatur,
feu repetatur feu fibi ipfi addatur, quo-
ties unitas continetur in 4, fc. quater:
adeoque idem facimus five numerum 6
multiplicemus pet 4, five eundem qua-
ter ponamus 8c illos quatuor numeros 4 in
unam fummam colligamus , cum utrobi«

que obtineatur 24. .
Pars z. Si numerus 24. proponatur

dividendus pet numerum 4, idem cf! ac
fi examinandum effet. quoties numerus
4a zapoflît fubttahi id quad in divifrone
unica fubduâione fit divifore prias pet
quotientem multiplicato cum fubtraâio-
nes rot fieri poilint, quot unitates divi- .

7 fionis contineat quotiens. Quatre nulla
efl: diEerentia five 24. dividatu’r perq. five
4 a 24 fubtrahatut quoties fieri potefl’
cum utrobique idem obrineatur quo-
tiens 6.

Notandum autem in multiplicatioue
non femper opus effe ut multiplicatio re-
verafiat, 8: numeri inter fe commifce-
antur , aut produâum unico numeto ex-
primatur; cum eadem multiplicatio alia
etiam forma defignari parfit , nimirum
multiplicatores juxta f: invicem feribeâi-

o
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do interpofito figue °x-,

Ex. gr. fit 8 multiplicandus pet a; fa-
fia multiplicatione obtinetur produâum
32 , quod ctiam hoc modo cxptimi po-
tefi 8 ou a. quod in pronuutiatione va-
let 8 multiplicata pet 4.

Quæ exprimendi forma hoc habet
commodum , quod jam pateat ad oculum
pet quam operationem 8: ex quibus nu-
meris illud produâum fit ortum , quod
in altero produâo 37. non tam tiare di-
fiingui pareil , cum illud etiam ex multis
aliis additionibus 85 multiplicationibus

genetari potuiflet. .Prætcrea fi produâum 8 .x. 4 dividen-
dum fit per4, omiffo numeto a fetibcn-
dum etit 8. vel feribendum cit a, fi di«
vidi debeat pet 8.

Similiter in divifione non opus cit ut
fcmper ver: fiat divifio ; cum qlloticns
quæfitus etiam aliia forma poliît exprimi,
Inim. numeto dividendo fubfcxibatur

divifor inter utrumque duâa lincoia.

Ex.gr. oporteat dividcre numerum 37.
pet 8 , fiât! teali divifione obtincrur
quotiens 4., qui etîam defignatî poifct

pet formam fraêtionis la, qui quot
tiens



                                                                     

3A3. Io

dendo (quipet hypothefin priori zqualis

’ 9

400 EuCLtnts
tiens in elocutione idem valet 32 parte:
oâavæ, feu 32 divifa pet 8.

LEMMAIL
Si duo quais: numeri par eun-

dem numerum maltiplz’centar,pro-

(luffa cran inter [à canada. Si
Dora par enndem" numerum divi-
dantur , quotientes nant aquales.

DEMONSTRATIO.
I Pars. Pet Lemma I multiplieatio cil

multiplexôc compendiofa additio: adeo- ’

ue unus numerus multiplicandus toties
ibiadditut , quories alter (qui priori po-

nitut æqualis) fibi ipfi additur: quia mul-
tiplicatot utrimque ponitur idem : unde
patet idem fieri ac fi æqualibus æqualia
addantut; quando nimitum fummæ(quæ .
produé’co æquivalent ) inter le funt a æ-

quales. I Iz. Pars. Pet idem Lemna I divifio
cil multiplex ac compendiofa fubtraâio:
ergo ab une numeto dividendo tories
fubtrahitur divifor quoties ab altero dÎVÎf

fi)
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cit) fubtrahitur idem divifor z quare in
illa divifione utrinque idem fit, ac fi ab
æqualibus æqualia demantur; quare refi-I
dua ( qua: quotientibus æquivalent) inter

f: funt aqualiat - b Al. a;
LEMMA lll.

Si duo inaquale: numeri par
made»! numerùm multiblicentur

produfla tarant interfi inaqualia.
Sivero par ramdam divijbrcm di-
vidantar , ’quofientes arum: ina-

qualas. ’ ’
DEMOINSTRATIO.

1. Pars. Cum pet Lemma I multipli-
eatio fit compendiofa Additio : fi duo
numeri inæquales pet eundem numerum
multiplie’entur , idem cil ac numerus ma-
jor tories fibi addatur quoties minet mi-
nori. At veto fi inæqualibus æqualia ad-
jiciantut , a rota ’funt inæqualia pet AX. a A143

4. Etgo etiam , fi numeto majorimaior
tories adjiciatur quoties minot additur
minori, priorfumma, quæ hic produâo
æquivalet , etit major airera.

.- Cc a. Pat:
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z. Pars. Quia divifio nihil aliud cil:

quam compendiofa fubttaâio ,i fi duo nu-
meri inæquales pet eundem numerum di-
vidantur , nihil aliud fit quam quad idem
numerus ab nua parte a majori fubtrahic
tut , ab airera veto a minori.

Pater autem eundem numerum pluries
f ubttahi a majori poile quam a minori;cum
major eundem numerum pluries contineat
quam minet: 8l cum plures illa! fubtraâio-

nis vices confiituant majorem quotien-
tem , fequitur ex divifione majotis nume-
ri pet alium quemlibet acquiri majorem
quotientem , quam ex minons numeri
pet eundem divifione. ,

L E- M M A 1V.
Si idem numerus ive] duo nume-

ri aqualet par numerus inaquales ’

multiplicenrur ,produfla arum: in-
r aqualia , U quidam producïum

majoris multiplicatoris ont majus
produâo minoris multiplicatoris.

Ut U fi dividantur par nume-
ros inaquales , quotients: craint
inaquales. Major quidam illa ubi

d’3
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divifor a]? miaor ,- at avaro minor ,’

ubi dirifar efl major.

-DEMONSTRATIO.
Hæc ex fupetiOtibus nulle negotio de.

duci pareil.
Qmuor bifce Lemmatibus prœmiffis,

8: qualicunque Arithmeticatum in fra-
âionibus opetationum notitia præfuppo-
fita , quædam fubjungimus Theorema- .
ra , qua: tanquam genettle omnium fete
totius libti quinti propofitionum deman-
fitandatum fundamentum ptæfltuimus.

T H E O R E M A I.
Si quatuor quartâmes fintproà

portiouale: , produâum quad ori-

tur ex nuitamment extrema-
off aqualcprodufio Multipli -
minis mediarmn.

.DEMONSTRATIQ
Sint quatuor proportionales.

’ v 8 I,- 4. :1 6 I 3. . -
Ratio 8 ad 4 eadem dieu!!! fiaâione

’ i - C c a. a . En
’ à
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9:86 ratio 6 ad 3, exprim’itut pet fraâiœ

item -- : quia autem tationes fun: eadem

feu æquales; etunt quoque fraâionesim
ter fe æquales.

AdeoqueÊ- au g-i
utrinque multipl. pet 4.

n -6.
8 a) 4 x Per Lemma II.

Et -----utrimque multipl. pet 3.
8 du 3 a) 4 vx- 6 pet Lemma Il.
Hoc éfl produâum extremorum 8 8:.

.3 pet fe invicem multiplicatorum cit
æquile produâo mediarum etiam mul-

tiplicatorum. Q E. D.
a THEOREMA Il.

Si duo produfla fiat inter [à a-
qualia , l W multtjbfieator frirai
produfii je baba ad uuum multi,-
plicatoremjècundiprodufüsquem-

admodum reciproce alter multipli-
cator ejusdem ficundi produfli je
habet ad alternai multiplicateur?! .

primiprodufii. A
I DEMON1
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.DEMONSTRATIO. l
Sint duo produâa inter fe æqualia. i

8. oxi 3 a) 4 ’x- 6. pet Lemma II.-
l utrimque divid. pet 3. ,

8 æ Pet Lemma I I.
utrimque divid. pet 4.

î a0 î Pet Lemma II.

Que: fraâiones fi tevoccntur ad ratio-I

nes, erit i A8 v- 4. î: 6 I 3.
Quod juxta tenorem Theorematis E. D.

COROLLARIUM I.
Eadem .modo poffet demonfitari elle;

8" 6:: 4H.Vel; fi 4: 6.]8.
Vel34-F-t 6: 4I8.
Que proportiones involvunt tum Al-

ternationem; tum invetfam etiam ra-
i tionem.
i

D
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caROLLARtUM tr.

Hinc evidentut pater , fi qtiælibetcunà
que quatuor quantitates eo ordine’fint po«

. fitæ , .8: produétum extrematum produ-
êta mediarum fuetit æquale ,n certiffime
inde concludi poile , ilias quatuor quan-
titates eo ordine proportionales die. l i ’

SCHOLIUM.
Si quilibet datus numerus ex. gr. 24.

tefolvatur in duos pet quorum multiplica-
tionem potuerit genetati (quad hie qua-
ter potefi fieri vel pet 1 in 24. vel pet 2.

v in 1 2.vel pet 3 in 8. vel pet4 in 6.)faci-
, le probatur elfe.

H .N’ I--2: [24.
Velzv-te3:I8]12.
vVelg-i4: 618
Vieil-t3: 8l24
var-ut: 6I24Velz-t4: 611:
Et fic de quolibet alio numeto date.

THÉO-
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,THEOREMAIù. 
Si ex quatuor quaktîtatibus

prima ad fècundam majorent 124-.

haut rationem , quam tanin ad .
quartant : produfium quodfitpcr-

- multiplicationem extremarum ma-
ins-34m produflo me dz’arum.

’DEMONSTRêTIO.
Sit in qîxatuor hifce quantitatibus

8-*344ILErinfecundum ante diâa.

3 41

3   z. - .utrimque multipl: par 3.
8 4 3 -x. 4. per Lemma 3:

2.. .
utrimque multipl. par z.

8 4o z 4 34m 4. pcr Lemma 3.
Hoc efi Rroduâum extrcmorum 8 a:

2. majuslproduêto medîorum 3 8: 4.

Q E. D.

Cc4 THÉO-
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THEOREMATW

si duo produfla fintinaqmlz’a ,’

prima quantitas multiplicans m4-
joris produfli ad prima’m quanti-

tatem multiplicnntem maoris pro-
r dfiâi majorent ballebit rationm5

quam reciproce ficunda quqhtita:
ojusdem minbn’s [270111451 4d jè- U

cundam quantitdtem majoris prao .

’ dufli. . .DEMONSTRATQ
Si: ex propofitîs bifCe produaîs

8.x.z4gox.4.unjimque divîd. pet z.

8 4 3 ox. 4 par Lemma HI.
2.

-----utrirnq ue divid. pet 3.

8.4-; :; Hoc en; redigendo hafce fraâîoncs ad

rationes

3 fi 3   4. l z. Q E. D.
  ’ COROL-
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. COROLLARIUM I.

Eadem methodo facile pofièt demon-

flrari efle 48 -* 4 -. 3 l z-
Vel z ’- 3 4 4 j 8.

.Velz-44. 318.
COROLLARIUM. II.

Hinc faquitur , fi qualibetcùnque
quatuor quantitaçcs araine fin: pofitæ , a;

I produâum cxtremarum produâo me-
diarum fit mains , firmîter concluden-
dum eflè , prîmam ad fecundam habere
majorem rationem , quam tcrtîa habet
ad quartam.

SnCHOLIUM.
Si dab quilibet numeri inæqualcs 2.4

8c 16 refolvantur in (nos multiplicatores

(c: 7.4. . 8: 16’.

in in1.24.. 1.162.12..   z. 8
3. 8. 4. 44.. 6

Cc 5 ex



                                                                     

au: 1211.61.11)". ..
ex hg: Theo1emate pante: elfe -

Vel 1 - 1 4 16”24:
Vel 1 - z 4 8] :4.
Vd "14e 4lzæ

Deinde v I

Vair."l 1 416112.
Velz-ze 8lzz.Velzv-4ç 4112..

H

Polka.

Vclgv- 11;; 16]3,
V613": (au.Vds-e4 4’418.

Dcnîque

Vel4- 1 ç 16,6.
.Vel4v-îz e 8]6.

Vel 4. --v 4 4 4 j 6.
Præter alias 36 majoritatîs proportio-

ncs , qua: ex hifcc numeris clici poffunt.

THEOg
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jTIjIEOREMA v.

si ex quatuor; quantitatibus
prima adjccundam minorent b4-
bmt ratiomm , quam tanin ad
quartant 5 produéîum quodfitper

multiplicationcm extremarum mi-
nus erüprodufîq mediarum.

4DEMONSTRA’IÎIO.

Si: in quatuor hifce quantitaeibus

4 "1 2 te 8 I 3-
m i :3 Ë *

7- 3. utrimque multipl. pet 3.
4 ox- 3 e ,8.PerLem’ma HI.

2. à Lutrimque multipl. par z.

4 .x- 3 e 8 -x. 1.PerLemma HI.
Hoc en: produâum extremaruml q.

à! 3 cil minus produâo mcdîarum z. 8.

THÉO-
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THEÔREMA VÏ.
Si duaprqduâa" fin; imqûalizz,

prima. quantitasmultiplicam mi-
hori: produfii 4d primum. quanti-
tatem multiplicdntem; majorât
produflz’ minorem habebit. ratio-

nem , quam reciproce [épandu
quantitaswejufdem majarîxprodu-
521’441 fecunda»; quantitatif» mi-

noris produfli.

; DEMONSTTATIO.
, Sir ex duobus hîfèc produâis.

4.1933 8.x.2.utrimque’dîvid. par z.

4 .x. 3 :3 8. Pel- Lemma HI.
2.

utrimque dîvîd. per 3.

:14 :e râper LemmaIII.

Hoc cit redigendo ad rationcs

4 ’- .z ? 3 l 3- "

. C0.
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COROLLARIUM I.

Endem methodo facile -poffet damon-
fimi, quod fit

14" 8efilæVel3-*8pvz’l4.
Vel3-* z88l41
COROLLARIUM II.

Hinc patte , fi quælibetcunquc qua-
tuor quantitatesnrdine. fin: pqfitæ , 8:
produâum extremarum fit minus pro-
duâo mediarum , certiflîme concludi,
primam ad fecundam habere minorem ra-
tionem, quam tertia ad quartam.

.SCHOLIUM
, Si duo quilibet numeri inéquales 16 8c

2.4. refolvantur in (nos multi’plicatores :

fc: 16. 24.

in ,1 16. 1. 24
z 8. 2.. 12
4. .4. 3. 84.. 6

Ex



                                                                     

am ’Eucnxnre

Ex 110c Theorçmate raflât elfe

Vel
Vel
Vel

Vel
Vel
Vel
Vel

1»24[16.
2:61z116.
38 8’16.
4:6 6’16.

Præterea. .

llll
I
I
l
I

llÎl

Præter alias 36 mînorîtatîs proPOro

tîoncs ,I quæ ex bifce numeris deduu
poffunt.

Jeun fcqxiubtur îpfæ Libri quinti
Propofitiones.

ne.
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PROPOSITIO I.

Si fin: quatcunque magnitudi-
ne: fin quantitates proportionales
A. B. C. D. E. F. à quemdmodum
[a habucrù: ana antecedc’ntium ad

ficqm confequmtem , ita omnes
Madame: G fimquê [nimbant
ad omnes confèqumtcî crianfimul

[lampas H.

.DEMONSTRATIO.
Sint in eadem inter fe ratione

A 3 fi 1 B
C 6 ’- 2. D A
LES-LE
G 18 -! 6 H.

Demonflrandum efi die fumrimm 3d
fummam ut quælibet antecedens ad fuam
confequentcm.

Hocefl 18- 6:3].1.
Deindc 18 -* 6 : 6] 2.
Denique 18 fi 6 :2 9 I 3.
Qui: in qualibet proportion: produ-

um extremorum fnâa multiplication:
en zquale produâo mediorum , quatuor on
immun termini faut I ProPortionaieÈo h

. . P Ç
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noms"... II.

8: XXIV.
Si prôna A 4d [47300111403 B

«miam babuerit ration»: , quam

mm C ad quartant D,- balzac-
’ ritautem U quinm Eadjecun-

dam B minier» rations»: quam

fixta E 4d quartant D 5 Etiam
G, compofim prima cum quinte
adjêcundam B, eundem bdbebit
maintien: quam H renia authfèx-
and quantum D.’

DEMONSTRATIO.

A B I C DSit4--! z: 6] 3. A.
E10 ’Flg
"G14 Hz1
Si infiituatur multiplicatio, produâa

magot. emm æqualia . ergo a iflæ quantitates
z" (un: proportionales.

Autel;



                                                                     

1.131211 Qurnrus. 4V
.Alitcr k

8la
A.

Bil
vus»N13 MIL;

:«I
1 ph;

14-! z: 21.13. (LED. A
PR’OPOS’ITIO 11L

Si quatuor quantitates A. B. .
C. D. fin; proportionales; lipi-
ma A 19’ renia C per eundem n

A quemlz’bet numerum G multiplican-

tur : produâumprimum Ejè ba-
bebit ad ficundam’ B , quemad-
modum produflum fècuna’um E

ad quartant D. i
DEMONSTRATIO.

A’ Bi CDA
4-! 2.2613 M.

sz G2 ’
E a. ’ 121? - " e

a Dd Demonc’

bæ .- vel in proportion. "k u
3
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Demonfirandum eh

E B F D. 8 ’- z : 1 2. I 3.
IM’ Id quod ô exinde patet, quad produâa
1’ extrcmorum 85 mediorum film æqualia ,

Aliter
1414:8vola

uti-imquc multipl. pet z.

I î- æ a? Lemma Il.

Hoc efi: in proportions.

8 v- : : n I 3.
Paonosxno 1V.

Si quatuor quantitates A. B.
C. D. fiat proportionales; prima
rem A 1’? toma c. par quanti-
bot eundem numerum G multipli-

contur; ut U [manda B10 ter: ,
tia D par alium numerum K. qua-

. tuor ifla produâa interfe propor-

tionalia orant.

. DEMON:

A. .....---..--.-w &-
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L1 BER Qvne’rvs. 41,

DEMONSTRATIO.Î 4

Sint quatuor proportionales l

A B C D l4-- 2 :’6l3.3M.
G2. K21G2K3.
1:8 .L6 E12M9.

Demonftnndum cil quatuor produâa
E. L. F. M. efle p10portionalîa En

. 8 à. 6 z , 12. j 9:
deex Theor. 2.feqùitur, quia fac

&a multiplicatione produâa extr’emorqm
86 mediorum inter fc font æqualia.

Aliter
6

me. 1:14;

inuïtîpî. pet 2.

à. æ Il Lemma Il. -

2. -3 .divide pet 3.

â. 1.2. id Le ma Il6 æ 9 pet 1 em m .
Hoc efl: in proportione .

8 -- 6 : 12. I 9.

na z 21104
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.Pnoposnxo V.XIX.

Si tata»: A ad. totum B cart--

dans halaient rationem , quam
ablata par: C ad. partent ablatam

D: etiam par: reliqua E adpar-
.tem reliquam F , eandem babebit
rationem , quam mon)» Aad to-

tum B.

DEMONSTRATIO.

A 8 4 B sC 6 3 D
Eric E F A B.-z- 1 :: 8 l 4-

Qlüa produâa fun: zqualia. pet
Theot. 2..

BRQJ
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«21’110? os 1 T 1.0 V1.

Siprz’maA ad [écuadam B tan.

de»: ibalauerit rationna, quam ter-

tia C ad quartant D, ’babuerite
autem 19° quinta Ead ficundam
B candem rationnera quamfcxta F

ad quartam D. Si quinta E fid-
trabatur a prima A , Ujèxta F
a tertia C ,

A v Vel refiduum primumGeritiao
quale ficunda B «19’ refiduam fi:

cundum H cagna]: quarta .D. i
Vel refiduum primum G famée-

bit ad fecunda»: B ficut refiduum
fecundum H adquartam D. ’

DEMONSTRATIO;
3 CAsus I...

A B (3- D ’
12-2: 18 I 3.38-EI 3F13Uz- ’ H 3.. .- -lDd3. CA-



                                                                     

’42: acompte
. CAsus II.

A B C D12 - 2 :2 18 I .3. S
E4 F6.1511:6 B i H D.81-2- 2. :2: 12 3.

’ Fer Theor.2.
Alitet.

CAsué I.
12. ’ 18

I- æ h2 3 s1.2 æ Lï

2 a
a) î- pet Axioma 3.

Erît in proportione, ex émane arquan-

tatis .12. fi 2 S I 3
CASus II

12 18
-. æ -. 3

S

.2 a) .5
2 . 3 J

- 8 * 12 l4 .... æ .-
3 3Hoc cit-in proportione .

8-! 2 z: 12 I 3.
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Pkooosnto VIL
. 1, ÆqualesiA. 19’ A adam
dmcïeandem halant rationem. 4

cadota" C ad aquales A
19’ A candembabqt rationem.

DEMONSTRATIQ i

PARsL i
A C A ’A.
12-13 4 2 12 I 4.

P1111311.

C A C".A.4’1- 12.: 4 [12.
Quia utrobique produfia fun: 2111134

lia. pet Th: 2. -

Dd:4. PRO-



                                                                     

3’424 EUCLIDISf

P no Po 1 04VllÀI.:
1 . Inaqualiugn quantitatum A.

B. major?! adeandm c majorent
rationem bobo; , quam minor B.

2. Et gade»: .C tadminomnB.

majorem baht rationem quam ad

majorera A. 3 v
DEMONSTRATIO.

. P4115 I.
A i B16 e 8 ex hypoth.

v utrimque divide pet 5.0
16 8 . ’r; 4 -s- pet Lemma III.

Hoc efl: in p10portione - i
16 v- 5 e 8 j 5’.

P A R s Il.

î

6 11-6 par Lemma 1V.

Hoc cit in proportione.

-* 8 4 . 16.S es I PR02



                                                                     

LIBERIQUINTÏIS. 429

PROPOSITIO 1X;
à, 1. 513461 Bad candemÇba-

(nant candem rationaux , illa a-

gonale: inter orant. V
2..EtfieadcmCad AUBha-

beat tandem rationem , illa iti-
dom aquales orant.

DEMONSTRATI.0.’
PARSI. I

A C B C15" 4: 15 l 44
V Ergo 33.1.5. l4 4-

15 :0 15.
PARS Il.

C H C B4-rs:4lzs.

multipl. pet 4.. l i

.. 4 . jEngin-s- æ 15 .
I mult. pet 15.

15 -xo 4 :0 15’ cx. 4. peroLem.II.
div. pet 4.

s 15 :0 1.5. pet idem Lemmà I I.

Dd 5 - PRO.



                                                                     

426. -Eu:c 1.11211» - "1

P1101091! 103L.
1 . Si ’A ad C majore»: ratio-

ne»: baba quam B ad modem C,

ont A. majorlquam G. i i
2 .’At fi eadem C ad B majore»: ’

rationna babucrit quam ad A, ait

B minor qaam A.
.DVEMONSTRATIO.

PARsL

A C B C-16 1- 4 4 8 I 4.

8 CErgo 1.5 C -a
4 4’ . A-multipl. pet 4.

16 4 8. pet Lemma 1H.
I A R s II.

C A.4 [16.

P
B
8

4col-hl.

....--------mul:ipl. pet 8.
34 4 4 on 8 pet Lemma.

m 1111114



                                                                     

Lunn QuIN’rusI ’42;
, multipl. pet 16.

4 cxc 16 e: 4 ox-i 8. Lemma III.
div. pet 4.

16 e 8.
Alio mode.

1 A C B C’
161-! 448 I 4.

Ergo 4 -x- 16 4 4 -x- 8. Theot. 3.

. ’ I div. pet 4. 116 4 8. LemmaIII.
P A R s II.

C B’ C A.
4-! 8 4. 4 I 16.

Ergo 4 -x. 16 4 4o:- 8. Theor. 4.
’ div. pet 4..

16 4 8.. LemmaiII.I

PRO-



                                                                     

1428 . ’Eucn’Ïnts 7

Pactost’r’to XI,

Rationes , qua aident rationi
fint endem , vol fimiles vol aqua-
Ie: , inter [e finit codem ttlfimi-

les vol aquales. 1
DEMQNSTRATIIO.

Sit8 F11 4 :2: 6 I 3.
Et 10 "2 g :1 6 I 3.
Eti18 "1 4 2 lolg.

Quiet nimit. produâa funt à: ualia. t
Theor. 2. Vel-fic. q PC

ï8*1°°

a jewtmwtm

5

Etgo-Ê- a) 13 A11. I.

4 5 .Hoc CR in proporttone.

8-1 42.1013..1Pxopoisn l0 XI].
Hac’ efl eadem cum prima , qui

vidai porefl.
P R O-



                                                                     

LIBER QUI NT vis. 42.9..

PROPos1T10 X111.
’ Si prima ratio fit aqualisficun- .
de rationi 3 ficunda taro fît ma-

, jar tortid .- fimiIittr etiam prima
iertia major erit. . ’

DEMONSTTÀTIO.

Si: 16-I 8:: 12 [36.8
Atvetorz d 6 4 4l 3.

Ergo16 2-1 8 4 4 131i
Qui: ptoduâum extremotum efi maiu

. 1 îproduâo med1orum. pet 2 Cotoll.

Theor: 4. l i
Vel hoc mode.

16 "12Ma)...
8 6. 12 4Atqlll 4 ï

16 4.Etgol 4 En
m Et in proportion:

161-1! 8734i i 3. 3
. 4’ 1’110.



                                                                     

436 vEucnrnts .
’ PROPOSITIIO XIV.

"  Si quatuor proportionalz’um AB.

. 61D. primai finit major tartina C,
prit 19’ [émula B major quartz: D.

Si A caquais C,erit B 44104413: D.

Si A minore? , cri: B miner Dz

DEMONSTRATO.
CAsus I. ,

A B12-4 8 z
Ergotz .xc 4 au

v Il fi: 
(n°0
lexR4

12.-! 4. :1
Ergo 12 .x. 4 a) . 4,. JDÏV.

u au x4 a) 4. per Lemmall.
Cçsus Il]:

A B
0° 080° oHp



                                                                     

Luna (10181113. ’43!

ÎPactes]? 10X V.
Sidw quantifia: A Ü Eg-

qualibus vicibus [imanturfiu par
eundem numerum muhipliccntur ,
[nmmafiu produân Mebuntin-
terfè mndem rations»: quam ha-
bentlpofim quantitates A 19’ B.

DEMQNSTRATIO.
A B’
4. 12.z’ 2] M’

Erin 8 2.4: 4112. ’
Qui: produâz fun: æqùalia. Tlieor. z.

SCHOLIUMZ
Si eædcm quantiîtatcs A 8; chr eun-

dem numçrum divîdantur ; quotientcs
. ipfis quahtimibus Proponîonlalcs arum.

A B4 12 D2. - 2. ’
2.-! 6 z; 4.] 12. pchhcor:.z.

PRO-f  



                                                                     

432.’ ,EUCLlnxs

Pnorosino XVI.
Si quatuor quahtitatcs A. B. C.

D. proportionales fuerint, 27k o-
fiam vivifia) proportionnât orant.

DEMONSTRATIQ

A B C D16.-8:41.12.
Erît ctîam vidima: , feu permutando.

16 v- 4 : 8 l 3.
mû faâa multiplicationc éraillât:

faut æqualia, pcr Thcor: z.

s C H à L I U M.

Commode hic demonfiratur ratio in-
vcrlà. Sint Proportionalcs.

A B C Dg16m8: 4 l z.
Erit par Theor. I.

16 .x. z æ 8 ax- 4..
Ergp par Thcorzz.

2- 4: 8116. Q.E. D.
p30.-



                                                                     

Luna QuIN’rUs. 43;

IPnoposnIo XVII.
Si compofiu ’quantitate: pra- V

portionales florin, illa: quoque di-
vijèproportionales orant.

DEMONSTRATIO.

A B C D.16 -I 1 z : 8 l 6.Erît quoque dividende.

1637: 12. fi 8 --:- 6 6
feu .- 12 ”’ 7611?; l ’
Id quad multiplicatione probatur
. par Thcor. z. ’

Vel alîo mode pet prop: 6. hujus:

16v- 12.: 8[6.]S

12. 64 --! A12. ,1: 2. I 6. QUE.
S C H O L I U M.

Cum ratio converfa commode hic în« .
[cri poflît , fiat proportionales.

16 v- 12. î: 3 I 6.
Erît convenendo à - .

16.... 16.-:- 12.- 8-436
Îeu 4. ”* 8! leu a

’ Qui: nim: produâa faut æqualîa.’

par Theor: z.

E? PRO:



                                                                     

4H .  EUUCLIDIS

PaovosuloXVlll. 4
Si divifio gantâmes propor-

tionalos fuerint , illa quoque 60m6
pofitæ proportionales orant. 4

DEMONSTR’ATIQ.

A .B C - D.4 - Iz :2 2 . I 6.
æ Erit componendoà. ’

4 r 2. d z 6feu 16 fi n- fcu 8 I6.Fer Theor: z. cum produâa fiat æqualîa.
Alîter pet prop: z. huius.

4 -t n. z z I 6 ] A
I z 6 v ’

1116-! u: 816. A
Paovosnrro XIIX. - i

Videproptf V. que ou»: hac a]! .

autem. I v
Paorosrrlolxx. t o

Hoc demonflmbiturpoflpf-n:

PRO?



                                                                     

LIBRE. Qumrus. 4-315).
PROPOSITIO XXI.

En: bac [la]? propojl 2 3.

PROPOSlTlO X X61 I.
Sifàerint quotcunque quantita-

tu A. B, C, 19’ alia numero aqua-

Ies D. E. F. fam’t autem Mainate

ut A ad B. fic DadE: au: B.
ad C ita E ad F : illa ex aqualita- ’

to ordinatd in eddem rations orant;
hoc efl A’ad C. a: 7). ad F.

DVEMON SRTATIO.
Pofitæ fiat quaotîtatos

6 A B C.16 .8
.  D E F -12. 6 l 3

I Itaurfit
A B D E.16-t8’: .1: [6. v

En

B C E E.8 4 : 6 I A34 ’
r ’ E: 2. Erît



                                                                     

"4’36 EUCLIDISC
Erît ex æqualitate ordinau.’

A C D P;16 -u 4. : 1 z I 3.
Per multiplicationem extremorum 8:

mediorum juxta Theo’r: z.

A - Alio modo I
16-* 8: 1216 8-14:6[;.
viciflîm 16. V. 1viciflîm 16.V.

115-! 12:8]6 8-16:4[3.
Atqui etîam

4 ’- 3 z: 8 j 6.

CErgo u. V.
16.-q 12 :1 4j 3.

Et vîciflîm I6. V.

A C D F.16H 4 ::: 12 I 3.
I . Hifce. fic demonflratîs dicît propoli-

tîo xx.
’ Si prima A’fuerît 4 tertiaC, etîam

quartant: D forte 4 fexta F.
SîA fitæC. foreDæF.
51A fit;6 C. fore D6 F.
Que: omnîa ex prop: 14.patentfiu1tî1

ma proportîo permutetur ut fit

16 -’* 12 Z: 4. l 3. l.
PR Q1



                                                                     

Luna quN’rus. fini
PROPOS 1.1110 XXIII.

Sifimint mi quantitates A.
B.C,’ alia ires D. E. F,fiæ-
rit autem pçrturbate un A ad B in

EadFs 19’ ut B adC itaŒad
E: illa ex aqualitatepmurbata
in eadem ratione orant A en?
ad C ut ’D ad F.

DEMONSITRATIOB

Pofitæ (in: quantitates. A B C.
16 8 2.
D E F.

3 .24. 6 3." Ira ut fit
16 -! 8 :1 6] 3.

Et
8 -- 2 : 24] 6.
’ Erit ex æquo i

16 -- 2 : 24 I 3.
(En multiplicande acquirumur prao

dufla æqualia. Ergo pet Thcor. aux:
quantitates proportionales.

E e 3 Alio.



                                                                     

438 Eucninxs
Alio .modo

16-1 8: 6l3. 8e- 2: 24II6.
,6 Ergo Theor. I. Theor. I.
3 ox- 16 se 8 41.648 ne 6,3) 2 .1024

Ergo par A2. I.

3 3x1 16 æ 2 -xv 24..

Adeeque pet Theor. 2.

A C D F.16 -t 2 1: 24 I 3.
Quîbus pofitis dicit Propofitio XXI.

Si fit prima A a: renia C , ctiam
quartam D fore majorem fexra F.

SiAfiçæC, foreDæF.
Si A (Ma C. fore D B F.

QI: omnia rurfus ex 14 V. patent:
fi ultima proportio permutetur , utfit

16 "4 14. :1 z I 3.
1

AD

PR-OPOS1TIO XXlV.

Hac efl cade»: cum prop. Il. .v

que vidai potefl.

13110-



                                                                     

Lux-:11 QUIN’rus. 439

.lPRCOPOBlTICO XXV,

Si quatuor quantitate: A.B. C.
D. proportionalosfuerint : maxi-
ma A fimul cum minima rD. reli-
quis duabus B. a. fimul flippois
majores erunt.

DDEMONSTRATIQ
12-! 4:: 9l 3.

12 4 9 S Ex Hypoth.
4 3 Partes fimiles.
-3 4 61A

4æ3æ4&43«

13Œ36I4Œ9g
Q.E.D.

Reliquæ Tequentes novcm propofitîo-
nos non funt Euclidis ; ponant tamen,’
codem, qua præcedcntcs Euclidis, faci-
litate demonfirari.



                                                                     

44° .. Evcnrnxs

Paonosrno XXVI.
. Si prima A ad fecunda»: Bha-

buerie 4 majorent rationem quam
tertia C ad quartant T , babeln’e

in’Wrændo quarta D ad tertiam C

- majorer» rationem quamfecunda

B ad primam a.

DEMONSTRATIO.

3AVB C D.Si18-14e:gl3.
Erit pet Theor. 3.

3-x08 45.11,4.
1 Ergo pet- Theor. 4.

3 ’" 5 a: 4 l 3-
Q E. D.

.P R ou»



                                                                     

Ltnn QuIN’rus. 441;

PnorosrncÎXXVll.

Si prima A ad ficuudam B ba- ,
bueiit majorem rationem , quam
tertia C ad quartant D, babebit
quoque 291’ch prima tu! ad ter-

tiam ce , majorem rationem quam
t fecunda ’23 ad quartam rD.

DEMONSTRATO.

A BeC D.Sît 8-4 4e: 5 l 3.-
Erit 8 ux- 3. 4 5 w 4. Theor.3.

Ergo per- Theor. 4.

3 7* s 4 4l 3-
QE. D.

Be; AV PRO-



                                                                     

44: EUCLIDIS.
PROPOSITIO XXVIII.

Si prima A ad fecunda»; B baâ.

buerit majorem rationem quam
tertia C ad quartant D. babebit
quoque co-mpofita prima cum fè-
cunda ad ipfamfecundam B majo-

nm rationem quam compofita ter-
tia cum quarta ad ipfizm quartaut

D.
DEMONSTRATIQ
ABCD.818-144; l 3,.Erîtquoque

8 æ 4....k N32
Îeu 12 *I44 leu ’8 ’3’

Quia produâum extremorum efi ma-
jus produâo mediorum. pet Thcor: 4.

Ali’er.

1 1
È A.

l J
1 2 8
J- C -« Ax. .
4 3’ 4Hocefi un 4 D 3] . 3
Z 31’110:

B

4
à)

àl-h-àloowlwelm



                                                                     

Lune. QUINTUS. 443
Paovosn [O XXIX.

Si prima A ad fecunda»; B ba-

buerit majorem ramonera quam .
tertia o ad quartant D, habebit

i dividendo prima minus fia dama
fecunda , ad ipfam ficandam B
majorem ratiouem , quam tertia

’ minus feu dempta quarta ad ipjam

quartant D. .DEMONSTRATIO.

A B C D.Sit 12-- 4 4 813.
’ Erit quoquen -:- 4 - s -:- a

"(en 8-. 4 Dieu 5., 3’
Per Theor. 4.. Qüa produâum ex-

tremorul’efl: majusi produâo media-
’ rum. i Veletiam hoc mode.

8L2 4 -

4 3 si 30.3.
4 3
8 5 et A. 4 .6 a. P 1 X-S ,

Hocefi 8-! 4. 4513. QEJ).en o.



                                                                     

444 EucLIDIs.
131101091110 XXX.

Si prima A ad ficuizdam B4
majorem habuerit ratiouem, quam
tertia C ad quartant D ,- habebit

. par ratinais converfionem ,. prima
ad ipfam primam minus feu dem-

pta fecunda minorera rationem
quam renia ad ipfam tertiam rai-
au: quarta.

y DEMONSTRATIO.

A . B C D.12 -* 4 4 8 l l 3.
Demonflrandum efl quad fit

12’.’ 12 à 4:2 8] 8è. 3.

I feu 8 leu .5.
Id quod patet ex multiplicatione:

quia uîm. produâum cxtrcmorum efi mie

nus produâo mediorum. pet Theorc- I

I me 6. l 1PRO-



                                                                     

1

L

M

t Ë à xi.-

Lruun (MUNI-Us... 44;
PROPOSITIO XXXI.

Si filerint ires quantitates A.
B. C. (rafla en: D. E. F. fitque
major ratio prima priorum A ad

ficundam B , quam primepojîe-
riorum D ad fiiam ficundam E: ut
19’ major ratio jecuudeprioram B

ad fuam tertiam C , quam flam-
da pofleriorum E ad juam tertiam

a » P: Erit quoque ex aqualitate or-
dinata major ratio prima priorum
A ad fuam tertiam C, quampri-
mapofleriorum D, ad flan: ter-
tiam F.

DEMONSTRATIO.

A B C



                                                                     

446 EUCLIDIS
Id quad pater ex multiplicatione , cum ,

produaum extremomm fit mains Produ.
&o mediorum, pet Theor: 4.

3 Alîter.

116 F0 8 4. 9 I 5.
viciflîm. 27. V.

16 -. 9 4 8 I 5.
3 Et C 103 "-4 4 î Ï 3?

vicîflïm. 27. V.

’8 - s 4 4 l a.
Ergo.

16 1* 9 et 4 I 3o
Viciflîm. l

16 ’- 4 4. 9 l si
(1.5.1).

ERŒ



                                                                     

du?

1.131111 (10.11111 us; 44j

Paovos1110’ XXXIL

Sijint ires quantitates A. B. C.
«19’ alia ire: D. E. F. fugue major

ratio prima priorum 4 ad fieam
fecundam B quam fecunda polie-
riorum E ad fuam tertiam F: ut 35’

rarioficunda priorum B ad fieam
tertiam C major quam primai»-
fieriorumD adfieam fecunda»: E ’

Brie quoque ex aqualitate pertur-
bata majbr ratio primapriorum A
ad fieam tertiamC , quam prima
pofleriorum D ad fieam tertiam F.

DEMONSTRATIO.
" A B ac16 8 ç

D -E .F.
9 16 4’ Sît16- 8 46

Ut& 8-4 g 49
Erit ex æquo:

152- 5 6914-

l4.[6.

Fer



                                                                     

448 E U c L 1 n 1 s n
Fer Thcor: 4. mm fcilîcet produd

&um extrcmorum c9: mains produâo

mediomm. I
Alîo mode.

16.-h  8   6l4.
ErgonS vxv 4 k  8 4x. 6.

Et

3* S49IŒ8 *x- 6 45.199."
Ergo.

(161154.  5.2.9.
Adeoque 16.-l g 4914;

pet Theor: 4.

PRO!



                                                                     

11mm Qumrus; 449
P’ROÈOSITIO XXXIII.

si fiait major ratio tafia: A
a! totum B , quam ablati C ad
ablatam D , cria 35’ reliqui E ad

reâquum F major ratio gamma?
tins A ad tout)» B.

DEMONSTRATIO.
Sînt in majori ratiche rota

’ A, B.
. v . 17. 6 Squam partes 4. . 3

Erit8- 3 41246.
Per Theor: 4.1quia produêtnm extra

sacrum dt mains produâo medioruni. I

Ff P1104



                                                                     

r

4go ,EuCLrnls.
Ramon; 10 XXXIV.

Si fiant quqrcunque quantita-

tes , A. B. Ç. U alite-aquilin
numero D. E; .F. fitqtle major

, ratio prima priorum A gamma
pofleriorum’ T , quamficunda
ad ficundam E : ut 65’ fecunda
.73 ad ficundam Emajor , quam
tarti: C ad tertiam F , Ü! fic

deincepr. Il, Habebunt omnes prieras ,
firhul A. B. C. ad omnes pafleriœ

ra: fimul çil). E. P. majorent ra-
tionçm , quam "omne: priant 3.
C. reliâa prima. a! , ad omnes
pofieriores E. F. ratifia quoque

prima T.
d a . Minorem autem quampri-

m priorum A adprimam polle-
, riorum D.

’* 3. M44



                                                                     

Luna QuIN’rus." .451.

3. majorem darique quam
ultima priant»: C ad ultima»:

pofleriqrum F. ,
DVF.1V1(.)N.S’IFRA1110. 

Pofitæ fint quantitates
Prîpreg n ’ Pofierîçxçs.

A n.   D 6 A’d B 8 HIE. s
. a ,C..;;.4 .F 3.

J241 d - 14.; ’
 PARSI. BŒChvÈŒIF.
24!- 14. 4 12.] 8.
4PARsII.- A D.14.-MI4 ? 12 I 6.
PARSIII. C F.242-114 4»;   3.

Parçîs 1 8:3 demonflratio pende: ex
Theoremate 4.. quia prodùâa extremo-

d mm fun: majora produâis mediorum.
Pars veto 2. demonflratur pet Theor. 6,

quia produâum extremorum; efi minus
Pdeuéto medîqrqm. a

I un: Lulu QUINTI.

Ff3  dEUÇ

k o



                                                                     

EUCLID’IS

ELEMENTORUM
113m SEXTU’S.

DE FINI-TIONES.
1 . SimiIes- figura refîilinea

flint , qua 19’ angulos fingulosfin-

gulz’s aquale: balzan! , arque adam

laura , qua circum angulas aqua-
- Infant , proportionalia.

A; A ..
’ d confiituendam figurarum maili-

ncarum fimilitudînem requiruntur

duæ conditiones. .I. Ut finguli fingulîs inter fe fin: a
qualcs anguli A 8L D. B. 8: E. C 8c F.

z. Ut latcra circum ifios æqualcs an-
gulosfint proportiqnalia, Ici], x . v



                                                                     

Llnnn SEXTUs; 45;" d
CircaA.D. BA-! AC: EDIDF.
CircaB. E. (33-- BA : FEIED.
CircaC.P. EC.-1 CA: EF [En

Ergo fi una ex hîfce conditionibus de-
, ficiat, figuræ nullo modo cran: fimiles:

quemadmodum quadratum &altera parte r
longîor figura, lice: habeant omnes an;
galas æquales , utpote re&os, quia veto
huera non haubane proportionalia , fimi-o
lia dicenda non funt.

2. Reciprocafigura a?!» .
in utraqu’c figura antecedentes (r

coufiquentes rationum. termini

fierintp * - V

, (Luchadmodum’ in parallelograrnmîs
A C. B F. 86 duâîs diagonalibus in trian-

’ F f gu-



                                                                     

454 . EUCLIDIS;
gulis A B C. BER fifi: ABvîn prima;
gura ad B G feèu’ndæ , fient feciproèe E Bd

fecundæ ad BC primat, illæ décanta: mi
cîprocæ. ’

3 . Rçêîa A B diciturjèâa afin.

ficundam extremam U media»;
rationem , cumfuerit ut tata A B,
ad majusfegmentum AC; ita idem
majus [egmentam A C ad minus x

fegmentum C B; ’

A o I B
In pmpofitîone 1 I. Libri II. Eucli-

des docuit fecare lineam itaiut a fub tata
linea A B 85 minori fegmento C B com-
prehenfum fit æquale D "majoris fegmenti
AC : quad unum 8: idem elfe cum hac
Definitione videri potcfi ex prop: 30. VI.
Unde patet 1 1. II.’hiC inter Definitio-

pas reponi. a ICæterum 0b multiplîcem illius ufum
Geoçnetris hæc Proportio divina dicitur.

4.. Al-



                                                                     

E3

RÉ

se 22:3

Liban SEXTUS. 45’? .
B4. Altitude cujusque figuraefl V

lima perpendicularis A C , ab il-
Iius varice ad ipfam bafin va i1-
Iias prodaêïam demijja. v

A.

D BCam menfura cujusque a Ici dcbeat cire V
terra ac determinata, non Vera vaga 8: in-
certa , etiam diflantia punâi alicujus ver- A
ticalis a linca oppofita par ccrçam , 8: filai
femper æqualem ac minimam menfurari -

A debet lincam. Sic difiantia pnné’ci verti-

caijs A alineafcu bafi D B , non menin-
randa efl iuxta lineas oblique duâas A D ,
A B , quia illæ qnafi infinitæ duci pos-

I funt, nec inter fc æquales (nm; fed fo-
lummodo per lincam perpendiculariter
duâam A C, qua: cil: ccrta , unica 8: mini-
ma: qua: hoc in cafu femper quæritur.
Ethæc perpendicularis A C. dicituralti-
tudo trianguli ADB, fumpta DE pro. ’
bafi: quemadmodum fumpta AD pro

Ff 4 baii:



                                                                     

’4ç6 E u c L r n! s
bafi , perpendicülaris ex B ad ADduâa
altitudinem exhibebit: ut 8:, fumtâ AB
pro bafi. fadet perpendicularis ex D ad

A B demiiTa. .
1 (En! veto pet punâum A duci potefi

linea parallela ipfi DB,’ illa altitude di-
citur die in iifdem éarallelîs ; unde fi duo

triangula fint in eadem altitudine idem cit
ac fi dicantur cire in iifdem parallelis , ut
loquitur Euclides Lib. I.

  5 . Ratio ex rationibusçompb-

ni dicirar , cumhrationum quanti-
tatas inter [a multiplicata , ali-
quam cficerint ratibnem. » r I

Supra notavimus rationem nihilalîud
revera die quam modum continendi quo
nua quantitas aliam quantitatçm continet
vel ab alia continetur; quique non clarius,
quam pet fraâionem exprimatur.

Si ergo datæ fintiduæ rationes a ad 3 ,
8: 4. ad s , illæ ad fraâiones redaâæ fic

flabunt. î 85 î- , ou? fi inter fe multipli-

centur, obtinebitur :8- feu ratio 8 ad I 5.

pro quæfita ration: qua: ex duabus datis
comq

l



                                                                     

Luna 82x105. ’457
(empâta eü. Sic ratio qu: ex duplaôc
tripla , feu ex duabus rationibus a ad I 8c.
3 ad I , hoc en ex duabus fraâionibus
î- &.Î- compofita cit, habebitur, :6- feu

ratio 6 ad 1 feu fextupla. Et fic porto de n
alîis. v

Notandum autem cit rationum ab Eu-
clide fic diâas quantitates Geometris

ivulgo dici Denominatores , quæ in fra-
âionum confideratione quotientum na-
mine venire folent.

i Sed minime omittendum putamus ra-

. s . .rionem- a; feu 8 ad 1; (qua: ex rationibus

a a ’ I .ï si; feuzad 3 8: 4 ad5compomtur)
miam hoc modo poireinveniri.

Fiat z - : quîlibet numerus 6 I
m14- s: , 913;?
Dico rationem 6 ad finît! utrinque pet

eundem numerum 4 multiplicando 7.4. ad
45 en: eandum cum ratione 8 ad r 5. Si
cairn fraftio î: pet 3 reducatur ad mini-

mam, obtinebur à; ut requirîtur; undc

F f 5 Parc:



                                                                     

458 . E tr c L’un-1:37
pater imam 6 ad i7 6ch compofitam et

duabus rationibus 2. ad 3 8c 4 ad 5. i

C
D
H

1*...-K...
033: omnia lineis hac rationc applicari

ofiünt. Data: fint duïæ rationes A ad B.

8: C ad D, rationem ex ifiis duabus
compofitam hoc modo inveniemus.

Faut-- B: H11.
Ut&C - D z: 1 l K. l

RatioH ad K exhibebit rationem com- a
i pofitam quæfitàm.. I .

Pro H aiiumcrc liçet quamlibetcunque u

lincam. ’

FRO-



                                                                     

LIBEK SEXTUS. 459,

L PROPOSITIOI. .
1 Triangula ABC. TEE U pa- "m ’°

rallelagramma BIC. E L , in eadcm

altitudinefibe inter eajdemparalr
[das conflituta , jam: inter [è ut 4

. bajès BC. EF. hoc eflfi bajèr fini:
’ «squales figura erunt aquales : fi

[rafler inaquales’figura arum: ina-

qualer (9* quidam juxta rationem
bafiam.

A. JKD , L

. -er
DEMONSTRATIO.

- I. Sit bafis BC a) EF. Tarn trian- i
gala ABC. DEF , inter eafdem parallelas
3C Taper bafibus æqualibus conflituta inter

[e flint a æqualia. 2- P03; ’ L



                                                                     

038.!.

460 EUCLIDISI
z. Ponatur EG dupla ipfius EF, feu BC.

Tum erunt duo D F. D F G ° æqualia :
adeoque totum D E’G duplum ipfius
DEF hoc efl A B C : quia nim. bafis E G
cit dupla ipfius B C. ’ -

3. Ponatur EHvdimidîa balèos E F feu

ne. adeoque à EG. Brunt duo trian-

gala DEH. DHF a æqualia: ergo DEH
eritfemiflîs ipfius DEF , hoc cit ABC :
8c quarta pars ipfius DE G..

4. Ponatur El 30-;- EH, feu-:7 HF.

En â- EG. firrxiliter erit triangulum

oDEI a) DIH. adeoque DEI crin.) i-
DEHareu J; DEF hoc efl.ABC. (mg

D E G. aEt fic porro in infinitum.
Ergo abfolute tricngula (e habent ut il-

lorum baies.
Similiter etiam paralleiogramma , cum

b 34’ L dupla.b fun: triangulorum.

PRO-



                                                                     

Liman SEXTUS. .7 .461

PROPOSITION.
1 . Si in triangule uni lateriïhm» a t

CB parallela ducatur E D a hac i
proportionaliter [acabit latterai A
AB. (hoc efl utfit AE- E64

azanrna
2 . Et, fi rafla EDjàcaerit’Iate-

ra A C. A B proportionafiter , erit
. illa relique latm’ CBparallela.

DEMONSTRATIO. i
I Pars. Dueantur reâz C D. B E.

emnrque triangula X a: Y in iifdem paral-
’ DE. CB 8c cardent bafi’ED, ergo inter .

(craqua. L Iriang."7”’ *



                                                                     

462. E a c L in I s
br.Vl. Trialfi Trî.Xb::: bar: AEjbaf: EC.

ieu Y ’
. Atqui etiameu.v. fTr: Z -I Tr: Y b z; bai: A D Iba’f: D B.

largo: AF.-A se: AD[DB.

a Pars. Hi ex ihypothefi. - r
AIE -t EC : AD I DE.

Atqui ’
AF.-- EC: Z] .x. P

la: An... DE: 21 .Y- LV1.
Èrgo me ratiOnibus fubfiitutis.

EritZ-t ,x :: 21m
e;9.t. Adeeque a triang. X æ Y 86 quia
M’A" funt in cadembafi ED, eruntinterepaf

rallclas BD. CB. v

a” cyan.

n°6



                                                                     

LIBER SÈXTUS. 4463

PROPOSITIO [II. ,
1 , Si in triangulo ABC ,ireôîa mon 3.

A D angulum A bifizriaarfecans,
cria»: jam bafin BC, , Zhairebunt.
bafis figmenta’ B D. D C tandem

rationem , quia: reliqzia latera
73A. de. . . 5 .

2. Etfif’bafi; figmrnta BD.
T6 eandêæhirabaanç. rationem
quamreliqua lama 3115540 , ra-
fla AD. bafinjècans, etiam angu-

lamoppofitmafimbitbfiriam.



                                                                     

464 Errera-Drs V
DEMONSTRATIO.

Pars I. Ex B dueatur BE panne]: ,
r un. DA, 8c producatur C A , nique ad oc-

eurfum parallelæ in E: eruntque proà
pter qparallelas EB. DA.II

Ang- 0 :0 R. quia funt alterni. I
Ang- P æ Qexternus interna f *

ë Yi . Atqui O æ P ex hypothefi.
ML Ergo RæQ. ’Etlatus au anB A.
envi. Quarec’erit EA-t CAC î: BDIDC

3A
[A50

- D...»!-



                                                                     

Liman SEXTUS. 46;

pneu.
mur-4, AC: BDIDC.exh.. .
ArquidEA-n AC: 312mo. "(W

«v YEron.V..
BAv-c A :EAIAC.

Adeeque e BAæAE&ang.Rfæ Qe14.v,
Arquiang. R330 ] 29 I [5-5
Ut 8: Qæ P

’ » Ergo O a: P.

Q. E. -D.

Gg puce; i 1



                                                                     

466 .-EUCLInIs
PROPOSITIOÏV.

W5 Triangula filai mutuo agaian?
2.271? fila :fiifitfifnilids hoc eft’ miam

laiera area aquales angalos 54-
lient proportionalia.

F

A

D

C B E
DEMONSTRATIO.

Baies CB, BE collera in direâum:
quia jam angulus ACBIao 3E. ex

MJ. hypothefi, eruut b C A 8e BD pareille-
læ, ut a: AB. DE. ’quia ang. ABC
etiam ponitur go E. l A

Produea’ntur C A 8: E D in F , eritque

AFDB parallelogrammum , adeoque
134.!. FA c æDB 8: FD a) AB.. N h L . qui:



                                                                     

Lrnnn Sur-rus. 467
Quia in triangulo F CE linca AB eii

parallela FE erit d du";
AC- AF I: CB I BE.

DB l
Et Permutando. 16.V. .

AC-n CB :: DBIBE.
4 Deînde .

miia in triangule EFC linea DE
en: paraHela FC.’

Eric FD a - DE : CBIBE.
AB ’ »Et vîcîflim. I6. V.

AB.-t BC;: DEIEB.

.Gg a PROc



                                                                     

H468 Il EUCLIÉDIS

Pnoposirlo V,
ma. s. Si duo triangula ABC». DER

laura circa omnes angarie: baisant
proportionalia , arum: aquiangu-
la , e’ofdam angalos A U D , B 05’

i 12,6 U Fbabebanr agamies, qui- "
lm: homolaga laterafiibtendantur.

DEMONSTRATIO.
- un; Ad punâum E fiat a angulus FEG

sa B. ut 8l ad pundum F angulus EFG
æ C. eritque tertius G æqualis ter-
rio A.

Quare in triangulis fimilibus AB C.
G E F.

A!



                                                                     

Luen’s-axrds. 4&9
AB - BC 4:. ce I EF.

Arqui etiam per propoiitionem. 0

pana ne: DEIEE; g

. i JEgo b CE - En: DE z En...
Xdèoque cl I (3E3) DE. Hui.
Eôdém modo airera’parte

[abbatial-hm. i « »
’ a? a op:

Adeoque triangula DEE. GEF’ha- ’
’ ben: omnia latera æqualia , fingula fin-

gulis. ergo pet 8.
Ang. DEF æ GEF æ B. -
Ang. DFE au GFE æ C.
Ang. D au G a) A.

(Le D.

G g PRO-



                                                                     

:470 EUCLIDIS v

Pnoposrrio, V1.
me Si duo triangula ABC. DEF,

habeaat anar» angulam B aqua-
lom uni E , 15’ laura circa cum

proportionalia , (hoc efl AB ad
B C ut r1) E.ad EF) orant triant ’

gulafibimutao aquiangula.



                                                                     

LIBER SEXT’ùs. "47!

ÏDEMONSTRATIOÜ * w
. Ad punâa E , 8l  F fiant angulî FEG.

E F G æqualcs angulîs B, (hoc efi E F)
8c C. eritque tertjus .G æqualîs gertîo
A. Et triangula A B C. G EF fimilîa ,

b", adeoque   "
A13... Be: GEIEF.’

Atqui miam par propofitionem. ’

AB-O BC: DEIEF.

1;. l a?
b4. vî.

i ErgocGEv-u EF: DEIEF. cu.v.
Adeoquç a GE :9 DE. * aux

. Ergo duo triangula D EF. G EF fe
habent juxta quartamkI. adeoque

Ang. DEF a) G15F; B.
Ang. DFE a) CF? C.
Ang. D sa G sa A.

(LED,

Gg4 me-



                                                                     

’47: EUCL’IBIs

Mm. PaovosunoVII,
Vix allia: efl afin.

nm. PROPOSH’ no V111.

ln triangula refiangulo A BC,
porpendicularz’s A D 4b mygale re-

flo in Imfin 1114514 , [scat triangui

lumin duo triangule: ADB. ADC
quad arum: U tari U inter jà fi-

jmilia.

A.

3 ., . D B0
DEMONSTBRATIO.

Pars I. In Triangulîs BA C. AD B.
Ang. B efl: communis.

Ang. BAC nolADB, quia uterque redus

b Ergo C a) BIC D. . d1A -



                                                                     

Liman Ssx-rus. * ’47;
Adeoque a triang. B A C A DE. Emilia. .4. v1.

Dcinde in triangulis B A C. A DBC.
An . C efi commuais.
Ang. BAC a) ADC quia uterque «a.

bErgo B no CAD.- bAdcoque i triang. BAC. ADC: fimilia.

Il. Plus. Triangulum AD Eçfi: fimilc

ipfi B A C. C
.Triangulum AD C dt fimile eidem

B A C.

Br o Triangula A D B. A D C inter fa
film 1mi1îa par z 1. VI. quæ ab hac non
dependet.

C’OROLLARIUM I.

Peipcndicularis ab angulo re-
50 in lmfin dufla , efl media
proportionnât inter duo bdfisfig-

mania. C

;!O I.



                                                                     

I4. V1;

474 .rEIUCLînlsi’

DEMONSTRATIO.

A.

3 B in c.
Duo triangula BDA. ADC, funtæ-

quîangula. , . . .B Ergoa BD v-cv DA z: DAjDC.
Adeoque D A dt media Proportiona-

lis inter B D. D C. "

CÔROLLARIUM 1,1.

’ZJtmmIibet. laterum angulum I

raflant .comprebqndentium a]! me:

Jim proportiomle inter tout";
Imfin U illud .fegmentum bafisl
quodfumpto [ancré adjacet.

DE-

-----...4



                                                                     

Lninn Sun-rus; . :17 V5.

DEMONSTRATIO.

In triangulîs fimilîbus ABC. ADC.

’BC-fl CA: ACICD.
Et in triangulis fimîlibus ACB. ADB

ICB- BA: ABIBD. B

SCHOLIUM.
In deduccndîs triangulorum propor-

tionibus’bene notandum efi, ordinc pro-
Cçdendum elfe ab angulîs æqualîbus circa

æqnales anguios ad æquales angulos.

PRO-



                                                                     

476. Eucnrnrs
PROPVOSITIO 1X-

tu)". 1o A data rafla A3 inférant»
» 12men: alvfcindere, ’

rX’

ËB
Dz

A . au. B
CONSTRUCTIO.

Sît aufercnda pars œnia. ’
x. Reâæ A B fub quolibet angulo

adjunge’ reâam AF, inque i113 fume cir- n

cino tres partes æquales AD. DE. EF.
z. Duâæ F B ex D ducatnr parallela

D G. ’ .Dico A G cfiè quæfitam tertiam par-
tem rcâæ A B.

DEMONSTRATIO.
In triangulo FAB plateri F3 parallela CR

D G.
"NI. Ergo"FD fi DA : BG I GA.

Et componendo 38. V.
FA H DA : BA IGA.

Atqui FA cil tripla ipfius DA.
Ergo BA miam cil tripla ipfius GA.
Adeoque AG cil tertia pars liriez A3.

- l P R O-



                                                                     

ann. Snxfus. 477-
Puorosxn o X.

matant reszzm A B fîmilliterML F
[Eure ac data clin rafla A Cfèéîa

fuma in D w 3..

JCONSTRUCTIO.
1 . Jungantur datæ liriez ad A.
z. Duétâ CE ex punâis D 82 E ducau-

tur duæ reâæ DE EG parallclæ ipfi CE.
Dico flânai cffe quad quæritur.

DEMONSTRATIO.
In triangule AE G lincæ EG. DF

fun: parallclæ , 3 quia cidcm lineæ CBa sur.
dnâæ fun: parallciæ.

Ergob Ali-fi FG:*ADIDE. bull.
Dcinde ex D duâa D H patauds: A B ,

tritDIæFGcôz IHæGB. 434.!.

i ” Eric-



                                                                     

478 E U c L I D 1 s
Eritque in triangulo DHC.

DI.f.FG-t IH.f.GB: DE IEC.
Adcoque partes A F F G. GB , Tant

proportionales partibus AD. DE. EC.

(LEF.
SCHOLIUM.

Hinc facile pater ratio dividendi 1i-
neam datam in quotcunque liber partes
æqualcs: fumendo icilicet in lima (fait:
adjunâa, tot partes æquales in quotlinca
data dividenda fit: 8: extremitates lincæ
utriusque reâa conjungendo; fi tum a
divifionibus intermediis ducantur mél:
paralielæ lineæ jam duâæ; illæ quæfitam

fadent divifionem. Ex. Gr. fi: lima AB
dividende in [ex partes æqualcs.



                                                                     

Liman Sueurs. 479
VCONSRUCTIOI

I I ,A D E F G H B
. i1. Ipfi AB junge fub quolibet angulo

reâam AC. i
2. In linea A C filme fex partes æqua-

les AI. IK. KL. LM. MN. NC. i
3. Duc reâam C B , inique parallelas

NH. MG. LF. KE. ID.
- Dico lineam A B feâam eiTe in [ex par-

tes æquales AD. BREF. FG. CH. HB.

DEMONSTRA T10.
Per propofitionem la. linea A B feâa

CR fimiliter ac A C.
Atquilinea A C feé’ca cit in (ex pattes

æqualcs.
Ergo etiam AB in [ex æquales partes

fefia etit.

SCH*0LIUM. Il.
Haut! inconcinne fine; data CD poterit

dividiin rationedatarum iinearum A. B. ï

t; a, CON«



                                                                     

480 EUCLIDIS
CONSTRUCTIO.

Asfià

film:C. ’

I. Ex C fub quolibet angulo ducatut
reâa CE æ data: A.

2. Et ex D reâa DE Parallela ip’fi

C E , 8c an datæ B. ’ ,
3. Jungatur EF.

Dico reé’tam CE in K fcâam elfe in tan

tione A ad B.

DEMONSTRATIO.

D

In tri. CKE. DK Ergo erit ne!" 4.- VI. e
Ang.C au D CEJÏA-n CR: DELB [DE

E en F :9.I. a permut ado
K a) 16 Ann-o B. ÇKIKDJ

PRQÙ



                                                                     

Liman Saxe-hui; 48,.
P ROPOSITIO x1,

Ddtis 47144524: refli: A B. BC. M’I- a;

1min), proportionalem invertir:-

c

A Il! :pCONS TR-UCTIO.
1. Datas reflets conjunge in angulo

refio A B C.
z. Ad du&æ.re&æ AC punâum C

excita perpendicularem C D. .
3. Lineam A B produc usqne ad oc-

cutfum ifiius perpendicularis in D.
Dico BD effe ,qu’æfitam proportionalem. I,

DEMONSTRATIQ
Triangulum ACE eft reâangulum pet

confit-mît 8: C B perpendicularis ex angu-
lovreâo ad balin duâa: quai a efl media 3’33
propànionalis inter A8 8c BD. Adeoque ’ i
B D erit tertia quæfita.

« - Q. F. E. I .H h SCHO4



                                                                     

48: Evcntnxs
SCHOLIUM.

Si AB fit major quam BC , baud incon-
cinna erit talis

CONSTRUC’TIO.

C

,.A.” -DB
I. Super AB defcribe Semicirculum

A C B.
z. In illo accommodetur (scanda data

BC. v -3 . ExC demitte perpendiCularem CD.
. Dico D B effe tertiam proportionalem

quæfitam. I
IDEMONSTRATIO,

- Duâa A C erit ACE triangulum re-

Gzangulum ( 31. HI.) .
ErgoeritAB-t BC: BC I B .
" per z Cor. 8. VI. .. Adeoque BD cit tertia quæfita. In

a . . , . e P



                                                                     

LIE!!! SEXTU s. -483l
Pnoposufn o X11.
Datis tribus refîi: AB. BC. ADProbI: 44. h

quartant proportionniem ID E in-
venin.

z
D

le B A.CONSTRUCTIO.
I . Datarum duas quaslibctcunque AB.

B C colloca in direâum.
. z. Tertiam AD conjunge ad punËtum

A , 8: duc reâam D B.
3. Ex C duc CE parallelam BD, quæ

produâæ A D oecurrat in E.
Dico D E eflè quæfitam quartait) pro-

portionalem.

DEMONSTRATIO.
In triangulo A C E lateri CE duâa cil:

parallela B D. -Ergo e AB t- BC :: AD I DE. lb"?
Adeoque erit DE quarta proportionalis. 4

Q E. F.

Hh" a: l Mia

’-



                                                                     

2484 . Eucnrnriî
Alia Confiruélio.

GEGMF
l Datæ fint tres lincæ A. B. CD , qua cil:

1. vel 4 vel B A.
1. Lineæ EF æAjunge FHæBfub ’

quolibet angulo , ducaturque EH. l ’
z. In linea FE fume FG a) tertiæ CD.

8c ex punâo G ducatur G K parallela ipfi
E H.

Dico lineam FK elfe quartam quæfitam
l’ail. F K fupra H , fi tertia C D fit major
prima A : At veto F K infra H fi fit Cl)

à AB I

,-

D En



                                                                     

thLIBER’SEXTUSZ 4853

.DEMONSTRATng
Facile ex conflruâione pater triangula

E F H. G FK eife fimilia : quare erit per

4. VI. ’. EF v-I ,FH : "*G.F IFK.
Hoc en:

A v-4 B: CDIadquartamFK.
i I Q’ D. E.

PnoposvrloXllL.
Dam duabus refîis AB. BC me- mu. g.

dia»: proportionalcm BD inwnireÀÏw . ,

CONSRUCTIQ
I. Datas lineas AB.BC colloca in diÀ’

reâum.

a. Supertota AC defcribe Semicircu-
lum.

3. Ex B excita perpendicularem BD
usque ad Semicirculum.

Dico illam elfe mediam quæfitam.

« 4 H h 3 D E-



                                                                     

486 Eucnrnrs
DEMONSTRATIO.

D ,

BEIB c’

Duâis ADÂDC. erit ADC triangu-
un 1H. lum retËtangulum quia a angulus ADC

V et! reâus. A Etlinea DE cil perpendi-
cularis ex angulo reâo ad bafin duâa,

b , co.qu’æ b cil: media proportionalis inter A’B.

roll. 80 Il ."’ Ï) E.
S’CHOLIUM.

t V ŒæVîsxreâa a circumfereniia ad dia-
mctrum perpendiculariter duâa, cil me-
dia Proportionalis inter fegmenta dia-
metn.

PROa



                                                                     

LIBER’SEXTUS. 497

Panneaux Io XIV.
1 . i’Pamllelogrmma agnelin mm.

X. Z. que unum angulum 0 uni
t  P arquaient halant ,- etiam lattera

cira; 43914416: angulo: habent re-
cz’proce proportionalia. ( bac efl)

AB ad BG’utnEB BC.

2. Et fi [4138m balzan: recipro-

c4, parallalogmmmafimt caqua-

lia, . ’
D l .H...XOY G

A - B?

l z
FHi: 4 DE...



                                                                     

458. EUDCLIDrs

D C . 4H»
:X’ oY  

A. ., un? G *

El FlDEMONSTRATIO.

un rPars.Par.âX-t par.Y : lear..Y.
DAtquÎX-n Y: A3136, v1.

En Z-t Y: E5 IBC I. .
ergo. fubfliturîs sars Irationibus.

Aix-i BG :353 ] BC.
zPars.-l AB-Ë. BC.: EBI’BC. ’

Imams-une: XlY. . VL
En 1313.-- BC.: ZjY. î-

Ergo ifiis rationibus fubfiitutis.

x -- Y : z 1 Y.
5x .v. Âdeo uebPar:XaoPar: Z.i , q ’ PRO-



                                                                     

LIBnR SEXTUS. 489. I

P nordsrr no XV.
i 1 . ÆQualia triangula X. Afin. a
que imam angulum O uniangulot m
T aqualem Imbent; ctz’am laiera figés:-

circa «squales angulos Méchant remm- l

ciproce proportianafm. (hoc cjllAB
ad BG, utEB m1130.

2. Etfi latem fic babent raci-
’ 117004,. "247131414 fimt «quadra.

DEMÔ-NSTRAT’IO. En

mais re&is AC. CG. ce. bæc en
’ omnino eadem cum præcedente ; quo-
. niam 3 triangula fun: femiffes parallelo-agm.

grammorum , 8: triangula cum paralle-
logrammis eadem habent latera quæ de-
monfirationem ingrediuntur.

H h 5 PRO-



                                                                     

490 Eucntnia
Pnoposi’rio XVl.

m" 2. Si quatuor rafla A. G. F.
Ho ’ B proportionales fuerz’nt , raflan-

gulum fui; extremis A U B. erit
laquait: refiangqu-fizb mdiis.

2. Et fi raflangulumfitb ex-
tremis fitæquaIe reâangulo [ab
mediz’s , ill.e quatuor reâæpropar-

tionales erunt.
Il

E
F D CH-----IG

c l’ 1,

. i DE a!.A’.Gr

DEMONSTRATIO.
I Pars Fiat C3 A C Tub extremis 86

IFG fui) mediis: illa habent angulum
B a) El, 84 lacera reciprica , nimir:
A3 ”* FE c: recîproce EG I BC.

a x4 Vl- Ergo illa a Clin (tint æqualîa.

2 Pars. "32a AC. FG lnbcnt angulum
brç. ’v1.B au E. 8c fun: æqualia: l2 Ergo habent

latere: rcciproce’proportionali4.

PRO-



                                                                     

LIBER sans. q491
in PaopoàeroXVII.
1. Sitres lime A. F. B. pro-1?.
il particules flerint , ’reêïangulum. l

il fabrxtrcmis A ifl’ B tri: arquais

quadratuncdia F. q
a . En fi refiangulum firb ex;
ï tremis fit æquale quadrato media ,

tres du reâaproportionales errant.

Bi r I a IlE 1D cc

- A ne rAGFB
DEMONSTRATIO.’

I Pars. Fiat fub extremis ":- A C , 85
amedia D G E. Quæ quia habcnt and MAIL

. , gulum B æ F 8c lacera reciproca fcilicet
AB-o GF :1 FE. hoceit GF j BC.
a erunt inter fe æqualia.

z Pars. C13 AC. GEfunt æqualia 8c -
barbent angulum B a) F. Ergo * habent

.latera reciproca.
SCHO-



                                                                     

492... 5,11S C H
Ex bac

propofit: 4
a: præce- i L E
dente 8

facillime r *demon- B I K
firatur vPr. 47’. I.

hoc mo-
do.

1D.!
1U le???g".

a

- D i L.PRÆPARATIO. l
Super BC confiituatur E] B E , &ex

A ducatur A L parallela B D vel CE.

DEMONSTRATIO.
Lineæ BC. AC. CK (ont proportio-

nales. par 8. VI.
Ergo ":- BC. CK æ E; AC.

’Ci EK. ’

Deinde Lineæ BC. AB. BK. iunt propott:
Ergo i": BCBKæ Ü A3]

’3- LB r7.VI.]A.
Supra :EK ’ a) E. AC -
:13 EKÆLBæÜABŒ BAC:

t... E3 PRG



                                                                     

Liner. Saxrus.’ 4;;-
PROPOSITI o XVIlI.

Super data refla AB defcrilzere heu. 6o .

polygonum ABHI K , quad data
polygono CDEFG fit fimile jimili-

terquepqfirum.
r

l

NIB
. v G - E
A. n c nCONSTRIUCTIO.

I. Datum Polygonum reâis PC. FD

divide in triangula. qa. Super A B fanais angulis a B A I. a 13. la
ABI æqualibus angulis D C F. C DE e-

n rit lî-tertius æqualis tertio. adeoque c tut-bu. i.
angulum IAB fimile triangulo FCD. c4° "’

3. Endem modo f upcr lateribus I A:
IB, fiant triangula IKA. Il-IB. æquian u-
la,adeoque 8: fimiliatriangulisFG CF D.
Dico ABHIK elfe polygonum quælitum.

DEMONSTRATIO.
Pro angulis.

Facile patet pet-confiruâionem angla-

. L os



                                                                     

494 EuCLIDIS
los unius polygoni elfe æquales angnlis ala

terius. nim. .K a) G. 4Tres adI a) ad’F tribus.

I H æ EDuos ad B a) ad D duobus.
Duos ad A a) ad 4C duobus.

Ergo omnes anguli flint æquales, adcoë
que duo polygona fun: æquiangula ,, 8:
fimiliter polira.

Pro lateribus.
In triangulis limilibus IKA. FGC: ut

8: IAB. FCD.
EritKA --. AI: ce [CF.
E: BA-c AI: ne [calen

Erit per r r. 8: 16. V.
KA-i- AB: GCICD.

Deinde in triangulis limilibus I AB.
FCD , ut 8c IHB. FED.

EritAB-a B1: CD [DE
Et PIB-f Bi: ED I DE] 4’aVI’

Ergo per r 1.8c I6.

AB- EH: CDIDE.
Et eodem mode demonllratur lattera

circa reliquos angulos elfe proportion:-
lia: Ergo polygona fun: fimilia.

. E. Dz
P R 04

I

l



                                                                     

Liman Saxr us. 49î

PROPOS ITIO XIX.
Similia triangule; 413c. barmen.

. . . i l . 1;:inter je fient m duplzcatn ranime
14mm laotnologarnm BC. EF.

4 A. I
a .n

d f E pD E M,Ô’N s raft-2T 1 o. i

A3. nana: 73C I EF un.Bc au: BCJ’EF Mm

Clam b rBlum mutin Quadm, 44,,
BG -t EH : BC I EF.

Adeoque alorum BC. EH fumtis
lemîllibus, erir." " r

Triang: c Triang: Quadr: Quad4:"’t V’
ARC-M, DEF z: ’ .BC I EF.. Il ’

" NB.



                                                                     

"496 EUCLIDIS
- NB. Perinde cit live anguli B 8c E

lint re&i live obliqui; quia latera AB.
DE, li non lint perpendicularia, lem« ’
pet ut talla confiderari poilant.

COROLLARIUM.

Si tres Iinee A. B. C. fuerint
proportionales , erit triangulum X

[upm primant ad trinngulum T
priori finale [5411m fictma’am , ut

prima liner: A ad tertio»: C.

.A. B
DEMONSTRATIO.

Tres lineæ A. B. C. (un: proportionales.
a?» Erg° A fi C a in duplicata ration: A. l B.
b lè’ ll’Atqui X fi Yl’ criant in dupl: rat: A I B.

un. ErgoXo-a in: 410. ,, ,QDÆ
PRO:



                                                                     

LIBER.SEXTU& 497 I
Pnorost’rioi XX.
1. Polygond fimilin ABHIK-Jïcot. ’

CDEFG dividnntur in iriungulu,
que fitnt numero annuliez ,- finn-

lia (9* totit bomologu. I
a. Tolygonu inter je fun: in »

ratione duplicata laterum homo-
logorum dB. CD.

I .N FK G. n
A n c DDEMONSTRÀTIO.

1 Pars: Duâis métis IA. IB. ut 81 FC.
PD. polygona crunt divila in triangula.

Quod autem illa triangula lint numero
æqualia , pite: ex Scholio prop. 32.1.quia
nim. polygona zque multa babcnt lutera.

Œod lin: limilia lie probatur.
In triangulis IKA FOC.
Ang. K :0 G. 8c lattera circa illos pro-

portionalia.

I i Ego



                                                                     

1&VL

498 E u c 1. in r s
Ergo triangulum a lKA. cil æquiangu-

tu. v1. lum b a: limile FGC.
Eodem modo in triangulis IHB-IÎED.

Ang. HæE, 8c latera circa illos pro.
portionalia. .

Ergo triangulum IHB cil; æquiangu-

lum 81 limile FED. .
Deinde mg. KAB a) CCD.

KAI æ GCF.
IAB a) FCD.

Simili mode IBA a) FDC.
Ergo rertius AIE a) CFD.
Ergo triangulum IAB en æquxungu-

lum 8: limilc FCD.
i de lin: totis bomologa , hoc ell

quod ira lit quodlibet triangulum in uno
polygone ad fuum correlpondens in alte-
ro. Ut totum polygonum ad totum poly:
gonum , parc-bit ex parte feeunda.

z Pars.’Triangula IAB, F.C D pro«

S

A

à ’bata funt limilia.



                                                                     

Luna. SsxrusJ 499

c4.VI.Ut8c IB- FD: AB[CD.
Tnm. I .Triangula d IKA. FGC. font in duplicatad x9- Vit

ratione laterum 1A. PC.
hoc elt AB. CD.

Et triangula IHB. FED d in duplicata
ration: larernm IB. FD.

bac en AH. Cl).
Ut 81 triangule: IAB. FCD in dupli-

cate ratione latcrum i A B. C D.
Ergo e omnia triangule unius polygoni en, v1,

ad omnia triangnla altetius. polygoni fun!
in duplicata rationc laterum homologa-
rum A B. C D.

Atqui omnia triangula illorum poly-
gonorum confiituunt tota Polygona.

Ergo ipfa polygonal fun: in duplicata
rationc latcrum homologorum. A B. C D.

Cum autem miam lingula triangnla
unius polygoni ad lingula triangula alte-
rius polygoni babent rationem duplicatam i
corundem larcrum A B. CD; puer illa
triangula totis polygonis elfe liomologa.

Q E. D.
COROLLARIUM.

Si fuerint tres relie proportio- .

Il 2. iules,



                                                                     

soc E U c i. 1 n 1 s  
male; , polygonumfuperpfim de:
firiptumfe babebit adfimile poly-
gonum uper [canula ,- vel pal)!-
gonumfuper jèamdafe babèbit ad

polygonum fitper tarti; , ut prima
- proportionalz’s 4d tertiam.  

 DEMONSTRAT IO.
Hæc cft fare eadem cum demonflræ

  donc corollarii prop: præcedcntis.

SCHOLIUM.
Commode hic demonfiratur baud in-

clegans Theoremn. .Similîum polygonorum X 8: Z, cir-
cnîtus ABCDE: FGHIK; cum laceri-
bus homologis A En: F, fun: in eadem
ratione. .

DEMONSTRATIO.
Av- F:A]F.B- G: AIF.Cv-H: Bla-

.hocefiAlF
D-uI:C[H DeEIVÎ

hoccflAI-F-

E- K:D[IhoccRAIF



                                                                     

x

Luna SEXrus. go:

Ergo par 1 z. V , additîs omnibus tua
minis primis , ut 8c omnibus fecundis

A TB T C T DT E -- FTGTHTITK: AIR

hoc cit circuitus X ad circuitum Z.
q. E. D.

I i 3. R 0c



                                                                     

jozv EUCLIDIS
PROPOSITIO XXI.

31m 17121474 A30. 6H1, qua; ei-
dem figura DE F fun; fimiles ,
i114: 19’ inter [à fimilcs arum.

  KAN
DEMQNSTRATro.

Anguluè A en D a) G.

BæanH.
’CæFaoI.

. Ergo figura! ABC. GHI. fun: æ-
quîangulæ 3 l 8: habent lutera circa æqua-
les proportionàlîa , quia illa habent pro-
portionalia lateribus figura: DEF. Ergo

8l ipfæ. (un: fimiks.
l

1

PROC



                                                                     

ansn Snxruæ sa;
Pnorosxrlo XXINIL
l. Si quatuor rack A B. C D425".

EF. GH; proportionales fùerint ,
figumfimiles ABI. CDK 35’ LE.

NE pmportionales emmi.
Î .2. Etfi a réélis [intis figum

fimiles deflriptæ fint 3 ((13 768w

proportiomlex craint. - o

MF": °
A Je DE par:...---."IV.- QDEMONSTRATIQ

PAnsL
Datæ font A8 au C D :1 EFICILL. 8.";

Tr.ABI a- Tr.CDK in duplic.rat. AB[CD.
hoc EFIËH-

.AtquîsLFb- QNHetiamin d.r.EF]GH.b 1.0.11.

Ergo.  Tr. ABIC-v-I Tr.CDK: DLFlENH’: mV;
fi 4. - PARS
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504 EUCLIDIS
 PARS I’I..

K wî

A 13an Fer:.13- î;o AB- CDînofubdup.rat.Tr.ABIlTr.CDK.

hoc eÎî E LFILËNH.
AtquîEF" GHctîarÈx in fubd.r...:’LFlENl-I

me.
’AB- CD :: EF l GH.

Mia DEMONSTRATIO.
- Duabus reâis prioribus A B. C D,

a mvl. quæratur tcrtia proportionalis P. a
Ut&duabus poflcrîorîbus EF. CH

tertia proportionalis Q o o
PARSL

AB-c CD; EFIGH.
l feu "

Erit ex æqualitate ordinata

bzz.v.ABbv-q p g EFIQL

t



                                                                     

LIBER SEXTUS. se;
Hoc tif

fig: c .... Fig: Fig: I Fig: à 100:.
.AB! CDK: .EM o l Go, Piano.

P A R s Il.

Fig. fi Fig: Fig: I l Fïg;
A131 CDK :: EM I Go.

Hoc en:

A3 -- p ;: EF I Q
. Et invertendo’ Proportionem remn-

o dam Partis I.

P -- CD. :: Q. i CH.
Erit rurfus ex æqualitatc ordînita

AB -I C0 z: EF I’ GH.
QE. D.

n 5 me;



                                                                     

106 ’ EUCLIDISo,

PROPOSITIO XXIII.’

Ï??? Æquz’angula parallçlogmmma

AC. BF. interfe bahut rationem,
compofitam ex rationibus 14mm
A13 ad BG 35’ CB ad BE.

7D - c H
A B, G

1-1

I.- E FK------H
DEMONSTRATIO.

Fiat AB-c BG : H quælibet] I.
Et CB- BE: I .[ K.
Erit ratio H ad K compofita ex rationî-

bus AB ad BG 8c CB ad BE. vide diâa
ad gDef. V1.

Demonflrandum ergo CE: effe paralla-

ilogr.AC-1 131:1: HIK.
. .Qlod



                                                                     

LIBER SEXTUS. h 507
Qnod fic probo. ’ ’ «V
AC-BH:3ABÆG. BH-BFJSCBdBE.
H ’-* I : bABIBG. I fi K b: CBfBE.
Ergo-ÀCÎBHC:H[L BH’" BF: I j K.

Ergo par 1 r. V. à" v1.

ACË béerEt permutando 16. V. -AC-t BF: HIK. (un.
VSCHOLIUM.

C tMajori -cum
facîlx’catc 8c

cum apparat:
mînori eadem
propofirîo de.

Gmonfirabîtur in
numcrîs, fi pa-

ranclogramma

dB

AC. BF po-

ÏD

A 5’

4
hanta: reâan-

E F gula.
Sir ŒlîrAC latus A B æ 5.

BC æ g. .CErît Area a) if, c IDcf.
Deinde :11 BF laïus BG a) g, IL

Latus BE a) 4.
c Erît Area a) 8.

EngF-"Acfi CERF: area Iglar. 16
 . -Atqui ratio compatira ex minibus:l

a



                                                                     

ses EUCLIDIS
gIIDCÏ-adzôcg ad 4. etiamdatd à? feu radai

nem r; ad 8. .Ergo ratio Cl AC ,v- T: BF CG: com-
pofita ex diâis rationibus 5 ad 2. 8: 3 ad 4.

(LE. D. .

PROPOSITIO XXIV-.
raca. In omnz’ parallalogmmma AI g
1 parallelogramma FIC. HE , que

circa diamant» flint , 19’ tari A!
. U inter [è flint fimîliaï

A F . BJ’ . L J -

G M
0 ê

D E IDE!



                                                                     

LIBER.SEXTUS. 509
:DEMODNSTRATIO.

In triangulis D A B 8c X.
Angulus O eü communk.

s a æ T. 319.!.
Ergo Y b a) C. b p. r.Adeoqne triangula D A B 8: X fun: æ-

quiangula 8c fimilia.
Bodem modo Probatur trianguler D I B

8: Z die Emilia. y
Ergo AD- DE: HDIDG. IEn DB- D1 :1 DGIDE. 4*”

Eritque ex itquo 22. V.

AD «- DL: HD I DE.
Similiter etiam probatur reliqua late-

ra ,eiiè proportionalia: Ergo Farando-
gramma A I. HE, (une fimilia.

Bodem modo etiam demoniiretur AI. .
8: FK cire fimilia.

Ergo HÉ 8c FK c (un: inter (a fimilia. c u .VI.

i Q1 E. D.

PRO.-



                                                                     

5m Eucnrnu
Pnovosrrro XXV.

rrobl. 7. ’ Conflituere reâilinmm L, quad

fit fimz’le fimiliterquepofitum (14-1

to reflilineo A , U-æquale 41m
data "B.

Îim

F 3K1. N
CONSTRUCTIO.

r. Api dati reâiiinei A Iatus CD,
aux]. fiat ’13 CE a) a ipfi A. r
b44- 1- 2. Super DE fin: a DKæ B. b
c .3.v1, 3. Inter C D 8: I) G quæraturcmc-

dia proportiomlis D H. -
4. Super DH feu ipfi æquali IN, de-

. d n8.IV. icribarur rcâiiincum L d fimiic îpfi A)
Dico L cille rcâilincum quœfirum.

DE



                                                                     

i.

’ Luna Snxrvs.’ gr:
DEMONSTR’ATIO.

Per confiruâiOnem (un: proportiona-

les CD. IN. DG.
ErgocCDv-t DG: AIL. eCor:

Arqui f CD -- DG r: î: CE] "a DK.

ErgogA- L: fÏ-ÎCEI’ËDK. gu.Vo
Arqui . A au ’7’- CE.

Ergo a) F1 DKæB.
Cum autem L per confiruâionem fit

fimiie A, pater L cire reâineum quæfitum.

PROPOSITIO XXVI.
Parallelogmmma fimilia AC. Theor.

G F , babentid commune»: angu-w’

Ium B , tira; candem diametrum
B D confiflum.

’E le

BrL

DE.



                                                                     

51: « EUCLIiDl’s ’
DEMONSTRATIO.

E KB P

L dGD’.
.I

A DParallciogrammi GF duâa diameter 1B
producatur, tum produâis AB ut fit BK
œBG; &CB, utfit BL ac BF, com-
pleatur paraileiogrammum LK , quod
erit idem cum GF , 86 cum illo circa can-
dem lineam cri: confiîtutum.

n Deinde parallclogrammi AC ducatur
Diameter BD. A

(En: jam paraiielogrammn A C, L K
ponuntur fimilia, etiam illorum dimidin,
fatriangula DA B. BLÉ. arum Emilia:
Ergo ilia (un: conflituta ut lésera DA.
AB , (in: parnlicia latcribus BL. L E , se
lutera circa anguios A. L proportionalin:
ergo par fequentem z z. VI, ( quæ ab hac
non dependcz) DBE CR linea man:

Ergo duæ baies DE. BE confiiruunt
imam lineam rcâum: circa qunm confi-
fiunt duo parallelogramma AC. LK.

r C am



                                                                     

Liant SEx’Tus. gr;
A Cam autem ’parallelogramma G F,

LK , etiam circa. eaudem reéiam El,
commun: , patet etiam duo parallelo-
gamma A C. GF. circa eandem reâam,
eu Diametrum B D confifie’re.

Pumas. xxvu. xxva u. max.
H4 prolixe, tyronilzu: défici-

les , I 19’ nullius fera afin finit.

-Pnovos 1 r Io, XXX.
Tropoficam raflant A B mué».

m4 4c media raflera ficare in G.

C , B ’

IDGH
J) E A. FCONSTRUCTION

DivideIAB in G , ut En fui) tota Minibus
a: minori fegmento BG fit au El majoris
fegmenti A G.

Dico faEtum elfeLquod quæritur.

DEMONSTRATIO.
"-3 A3. BG a) E! AG. AG.

V Ergo 17. VI.
K k Lama

PION. 1°;



                                                                     

514 EUCLIDI-S
Lateta fun: reeiptoce’proportionaiia. in.

Î AB- AG:AGIBG. I
b ; nef. Adeoqueb lineaA in media 8c extrema
Ï” intime feâa cit.

.Pnorosrrto XXXI.
m,- Sia 14m1... Magali raflan-
’°’ guli BAC , figura fimiln quan-

qu: defiribantnr,’ ait i114 qua: an- .

gala rafla A opponitur quads I
MM: reliquis fimul fümptis.

l Il:A

. E
DEMONSTRATIO..

Figuræfuper AB. AC. BC. ponuntur
a zo.v1.fimiies; ergo A barbent inter fe rationem

duplicatam laterum homologorum AB.
AC. BC , hoc cit inter fe (un: ut En

AC. BD. Atqut



                                                                     

Ltann Studios. si;
,Atqui Cita ira funeinter [e ut fit
- ÜBCbœÜnisAB. AC. 1,47m
Ergo figura fuper B C a) figuris fuper

A B. A Cl » ’
S C H O L 1 U M. L

Quod in prop. 47. I. demonflzramm
dû de folie quadratis hic univerfim appli-
cnur quibnslibet folygonis fmiiibus. -

SCHOL! U 2M. H.
Poteil hæc propofit-io genet-aliter, ut

etiam involvat Ptopa 47. 1. hoc modo

demonflratî. - ’
Sunt proportionales pet z Cor. 8. V1.
BC. AC. CK. Ut &BC. BA.BK.

Ergo per Corail. zo. VI.
Fig. abBC-c Fig. ab AC: BC lCK.
Fig. ab BC I-t Fig. ab ’BA : BC l BK.

I Et invatendo. .
CK-t BC :1 Fig. àb AC] Fig. ab BC.
BIC-d 53C: Fig. ab BAj Fig. ab BC.

Eric par z. V.
BKlæ KC- BC : Fig.ab ABŒFig. ab AC 1 Fig. ab BC.

Atqui BKÆ KC a) BC.
ErgoFig. ab A88: ACæ Fig. ab BC.

(hure fi iftæ figuræ-funr quadrant, cri: v .
prop. 47. il.

Si veto aliæ figura (huiles etit 31. V1.

Kk z PRO-



                                                                     

516 EUCLIDIS

Pnoposrno XXXII,
:35 Si duo tridngula ABC. DCE
A ad angulum C conjunâa , drola- A

tara AB. AC balzan: parallala .
. lateribus me. T E 19’ lutera

circd angulas A. D. proportio-
mzlia ,- Itum reliqua illorum leur

r4 BC. CE , imam fiaient li-
mant "524m.

A Il
’I n A

DEMONSTRATIO.
Angulus A a ACD , propter paralit-

çng. las AB. DC.
Angulus D a) I ACD ro et panl-

. lchsAC.DE. ’P in i
Ergo



                                                                     

Luna SEx’rus. 517
.. Ergo mg. A a) D.
Cum autem latera circa angulos’Aôc

D (in: proportionalia , 5 erit triang.b 6th
iABC æquinnguium triang. D CE.

Adeoqueang.ABCæDCE
’ Ang.A æACD. ’

Ang. A 8L ABCjætotiACE. A

ACB ACB i
Tres mg. A. ABC. ACB a) duobus

A B. A CE.
cAtquî tres A. ABC. ACB a cibla

z Reâis.

Ergo etiam duo ACAB. ACE æ
z Reâis.

Adeoque B C. CE filai invicem a ja-

. . d 14. I.cçbunt in dueâum.

K1: 3 me.



                                                                     

518 ’EvucttnIS’

PaoeosiTto XXX-IH.
mon 1. la millibar circulé aiguë

five. amarra,» w Eus»: -

4d canna D 35° H, [min eadem
ration: cum malins guidas infi-

12m BC. F6. .
2., EtSefîom BDC. FGH,

candeur mmaroulm halent ratio-

nem.7, , *

’I - DEMONSTRATIO»

P A R s I.
Si anguli D 8: H ad centra fint æqm-

les; erunt arcus BC , 8: FG etiam.
I (.26. Ill.)intcr[eæquaies. i Fiat



                                                                     

Lus-k Suivants. ï. çng
Fia: in! anguhs GHK a). FHG ad- .

coque FHK duplns FHG hoc CR BDC.
Tum arecs 6K criez) FG(perœn-.

dcm 16.111.) de tous FGK influait)-

fius F G hoc BC. i i . .Bodem mode fi En anus KHL a
h GHK f. FHG. en BDC drogue FHL

triplas BD C , niant probobitur arcum
FGKL efÎettiplutn accus BC.

Ergo bine univetfim minium fi
anguli D Si H..fim zqmlcs, elle ucus
BC. FG æquales: Si anguli D 8: H
fiat inæquales, etînm areus cire inæqua-
les, 8e hoc juxta quam libet multiplica-
tionem, ut nim. fi H fitfluplus Detiam
arcus F K fit duplus B Ci: fi angulus H
fit triplus D. etiam arcus F GKL ipfius

-BC fit triplus : 84: fic in infinitum : id
quod idem cil: ac angulos cum arcubus
elle in eadem ratione.

Et quia anguli A. E. flint femmes an-
gulorum D. H. ctiam iili cum atcubus
eandem babebunt rationem.

PAR-S Il.

Hæc ex prima patte facile deducitur.
Seâorum DBC. HFG: anguli G 8c H
fait): æquales: ergo arcus BC. PC: 85

lattera



                                                                     

*I.wr.n(!!.r 1*

I

ne livarots La". Sauve.
latenDB.DC. æqualia HF. HG: ergo ’
fi fuperponantur congruent: Ergo Sedan
res DBC. HFG cran: æqualcs.

Similiter fi angulus GHK fit æFHG:
(eûmes congruent, adeoquc Seâor GHK
a) Tcâori FHG hoc BDC: Ergo feâor
FHK duplus erit feâoris PHG f. BDC.

Bodem modo fi fit angulus F H L tri-
plusD , cric arcus F G KL triplas B C:
adeoque Seaor FHLKG trifilus feâoris
BDC: a: fic in infinitum. i

CLÉ. D.

FINIS.

. ..-----


