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DEDICATIO.
a veræ gratitudinis natura CR

En indoles, ut nul’la unquam
ratione divelli fi: patiatur a

confianti propofito obligationis
agnofcendi vinculum , quo iis ob-

iflriâam fe fatcri cogitur , quorum
continuo quotidic utitur benefi-
cio. (En? cum Egoa primis annis
eo fuerim anima , ut oppofitilm
huic virtuci vitium, atrum (cilice:
ingratæ mentis charaâerem, quant ’

maximo femper profecutus fim o-
dio , fi unquam, nunquam cette
quam hoc tempore inrcnfiori (in.
dio 8c alacritate publicum Vobis
exhibcrc gratitudinis conatus fum
teflimonium , que id effeâurum
me lapera, ut Vos , lllufirifiimi ,3:
AmplifiimiViri , de meoergo Vos
8: a Vobis in me collata beneficia

* 5 zelo



                                                                     

DEDICATI’O.’

halo plenifiime ami (iris ac perfid-
fi. Ad vos icaque hafce in Encli-
dem lucubrationes 8c commenta- ,
rios de ferre audeo , quas non tam
’meas , quaml Vobis proPrias 84 cer-

, to debitas dicere pofTum , mm prio-
ris Dedicationis jure ac titulo , qui
illas meæ fubtraXit potefiati; mm
præcipue’ quod Veliro benefitio
8c erga me» favbri lucem debere
nunquam definent ac diem. Trier
nium cil 8: ultra, quod me publi-
co. honorare voluifiis Titulo , qui
mihi ca , qua: privatim meditatus’
eram , in publica Cathedra profi-
tendi & potefiarem Concederct 86
imponeret neceilitatem : miam
provinciam cumindefeiÏo confian-
ter labore ac (indic & ornare 8:
auge-te [un annifus, non male fa«

le ’ &urum



                                                                     

DEDIÇÂTIO. f l
&urum me putavi , fi a Mathemati-
corum facile Principe Euclide ,
Mathematicorum principiorum
Colleâore accuratiflimo ac Promo
Condo fertiliflimo,publicarum Le-
àionum’ caperem initium 5 in qua-
rum de’curfu ac ferie , cum aliquan-

do quædam occurrerent Propofi-
tiones , quas alia ac diverfa a Verc-
ribus methodo demonfiratas vel-
lem’, laborem meum ac operam
iis quam maxime impendi , quas
pet indireâum, ut ajunt , 8c ab- a
furdum probants. nobis tradidit
Antiquitas : quibus ’tamen folis
non ira me adfirinxi , ut nullas a-
lias feeundis hifce complexus fim
curisscum multis prœter iflas,etiam
direéta 8: naturali demonl’cr’atis via,

novas aceommodaverim demon-.
fira- a



                                                                     

DEDICATIO.’

Rrariones. Quid autemmihi, iiias
ad ablurdum ducentes Demonfira-w -
tiones, qua pollum diligentia , e-
viranriac rejicienti magis elle de-
buir courge , quam urcaverem , ne
Ego ipfe in improbatæ jam iflius
Abfurdiratis i’ncurrerem virium?
QlOd ipfa’abfurdirate fane foret
ablurdius l. (bid etenim accidere
pofletabfurdius, quam fi bifce meis

’ Lucubrationibus alla quam Vefira
præfcriberem Nomina, cum nec
debuerim minora , nec majora po-
tucrim? non prius , cum micas
Veliri Favoris , tauqmm benigui
Syriens influxus illarum maximaux
neihiinlpirafie Videatur parrems
non polierius, cum alios nullos
agnofccredawm fit, quibus 8: pu-
’blICOI nm & privatorum fi udiorum

redde-

z



                                                                     

DE D î C A-TI o.

reddereliceatrationem aut libeat:
quibus &thoc accedit, quad veren-
dum putaverim ,ut , veftro arbitrid
hoc meum qualecunque furripien-
do Opufculum , turpiflîmum fieri?
legium committere ,viderer ac ne-
fas , cujus merita pæna felicem ej us

, progreflum ac faul’tum pe-r Orbem

lireratum moraretur ith ac Puffin-
minaret omnino. Propirio icaque
vultu , quæfo, lllulirifiimi 8: Aux-I
pliflimi Viri , accipitc, 8: benigno
intueri dignemini oculo , exiguum
hoc , quod- non ex cæco tenreritatis
iinpetu, fed ex intenfioris Reve-
rentiæ 8c grari animi zelo , Vobis
offero munufculumi: Sic Vos Ve-
fira graria diligentiæ mer: , qua:
ultro procurrit , addetis cal-
Car a fic Vos Beuevolentiæ sac

l i Pavot



                                                                     

DEDICATIO.
Favoris veliri radiis meum "an

,firabitis 8c exhilarabitis animum ,
ad id, quod demandare mihi vo-
luifiis munus rumina cum vigilan-
tia 8c afiiduitatc porto obeundum.

.Sub qua fpe DeumiTer Opti-
mum Maximum fupplex veneror,’l

ut Vos Reipublicæ 8C Ecclefiæ
bouc diu fuperfiites elle, (croque
in Cælum rècipere ’ velit.

’PRÆJ
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mÆçÀTrOAD BENEVOLUM

LEQTÇREM;
Amaury": 4mm [ex prions Eurlidù 51men.

mum Giomcniiorum Libio: in lutrin au?
li, fouinais à clam Demonjiroiionibmiia ador-
nons, a: Germanie Tyronum mm privmù au!
dis "un publiois Collegiis [unifiait accommodai ;
cujmnfiu fnqucmia lm (finit, a: difinafiù sur;
nihilo prima Ediiiooù Exemplaribw, Typograplm
jam ont: annum (7 ultra , [ramdam garum Li.
limans amirisliierù efflagimverit Ediiiomm, que
fit Exemplarium , qui quotidie immàm quantum
dlfiftfiebat, item": [upplmdo dtfrôium, Gram:-
m’a Culiorum defiderio magie ac mugir [attifo-

un pajot. Nu ego lm in pour Typograplii
full: peiiiioni (icelle parai ne: volai , quia bac
oflicii moi putain» baud wigwam pullulai: par-
tent, ut camem , ne , minis tango tampon:
1145114 dgficiemo Colligiomm profatim nm pri-
ma alimenta dure ne Çjilçfina , ,quid fludia Ma-
thematica copinoit denimonii. Liban" inique
me ad fiCüfldM infra cum appliiui go anima ac
immine, in quiiquid in l’inflation: Belgim,
ont: Biennium cum Publico communicant, marna
mm volai , but transfeirom , à fi quid navarin
de mil: a prioribw Demonflmionibm divnfiun ,-
inrenin dorerai, illarum in [arum infemem. Sed
bu dam mon revolin . inoido in Logionm

4mm
«



                                                                     

pRÆFfiTIQ"
’ trient cogiiundi, cujus umbo! lion fludii Merise;

mariai, minime fit inimim, in Mathemulieorum
ramon Demonflmiionibm quosdum enfui: [ne [ub-
iicii defeflue, qui , ut lpfe ait , a fine quidem
propojiio en: non armeront . [cd rumen per devin
(’9’ incommodas viorum ufperiium circumduc-

1uni: inter iflos 4mm defeôius loco mua reponit
Demonjiraiionem pot impojfibile de que fic. pro-

munirai; v lfloc gonio demonflrdtionum , quo quid deman-
fliamr, non per proprio roi principiu , [cd per uli-
quod (fi m aliter fefe bobem ,) inde fubfequumu-
"un ubfiirdum , opud Euclidemfrequemijfimum e11.
Cam ramon monifeflum fit, iules demonflruiiones
ufenfum quidem nojirum extorque", non amen:
inielleflum alanguie: qui ramon fiiemiurum finis .
praoipuus elfe debei. Anima: enim nolier run-
quillus quietûrque non fit, nififiioi à rem (le, 6’ -

ruriamm un iià fit, quod non lmberurà Demon-
jiraiione deduoente ad impojfibile. ’

Non rumen onzain?) rejiriende foui iules de-
monflmiones: nom udbibori pofliini 4d probundns
oonolufiones negutivus , que propriê earollurio ion-
ium ont aliurum propofitionum, velex [o eviden-
rium, vel alios demonfimrurum. Et murerions
lino genus demonflruiionis 4d impoflibile adigens,
expliodrirmis potins loco babendum efl , quàm nous

demonfliationis. ITandem diei poieji info: demonfiroiionn tu»:
ramions .

à-..»



                                                                     

PRÆrFA-TIO. 7
and". ndmiirendas, ouin une excogiiari non pas." -
fions. Culpa terrien non caret, quiillis utiiur ad
conclujiones pofiiivas probandas. guru vero malin
[une in Euclide bac mode demonliraia , que rumen
faiii negaiio aliter [raflent demonflrari.

Que verbe, prefiriim i114, quibus Aurbor [un
cirre banc defeâum [mamie fine"! imponic, en-
fin: mibi dederuni ac eddideruni animant terriens
di, mum viam mibi repaire dareiur, que rejeà
un omnibus ad lmpojjîbile duceniibus Demanfim-
iionibus alias directe 4c naturali meiboda-V idem
probantes poflern fabfiiiuere: Quant in 1e cum con-
fianii anima ne inierrupio minime labore progredi
relier» , sans inuite ac varie oferebunt digi-
culwes us ab infirma carra ceriius dejiiiijfern,
nifi jam continuas; vindejinemer applications une
0 airera inveniis , pas .affulgere inciperec , me
non omnino airain perdirurumsâ’ operam, fi en-

dem , cuiinfijiebarn, via progrederer; id quodeo
mibi accidebai gratias, que clarius percipiebem,
me omnibus defliiuiam efle commenieioribus, quo-
rum nullus Euclidis [avens ordinem, quad faunin,
iflas par abfiardum pracedenies demonflraiiones re-
iicere U, clinique in mua»; [arum fabfliiuere in
animant induxeris fait»: , preier unicurn curium:
qui panons fubinde iliaque o’b nimiam prolixiterem

quodenimodoiodiofaspraponir: Qui aliorum idem
mecumfeniieniiurn edea parons numerus , renium
nbefl meuleroient fregerii ac propôfliurn, us maline

’ ** i connu



                                                                     

pRÆFATio
«une inciterai: fortiut , 4d perfieiendoniid quad,
[une literai morios ed fine»: et defiineturn [et
pour deducere limiter mibi propofueram; Qum
titrant ubique enigerim que accointe, non menin
ferre [cd Tintin, Benevole Louer, "tyrannici-
dieiuno debeo: confident quem murine. en Te u»
[arum efle bumenitete, ut, fiquid occurret, quad
un que et relique [utisfeciet, in banane inter-
preterivelisperrem, beud ignoras, "un burae- i
sans (Je , 0 in magma, lices eventus in quibus-
dein vota non refpondeet , volantetern terrien (Je
leudeudent. flanc iteque mum quelenieunque
hobereau equi barrique confiai: , coque ire utere,
ut [i diquos a - eo duce in Studio Meibnneiico,
fecere pofis progreflus, mijjis bi[ce primis siemen-
sis magne cum eleeritate ed eliiore "enfeu, 0’
mum operem, cujus euxilio profeceris, eliis cant
[avare à benevolentiecwntendere heud duli-
gneris, Et bifoe Tibi dimem Vole, nifi rafleront
pence quedem a

Addenda ad Pnoposrrro r8. 8: r9. III.

Quentin Demonjireriones [equentes apportera
’ vilain fait. que nec difiicilet nec insouciant, ut

filera. La?" judicebit. e

PROJ



                                                                     

PRÆFATI’O.

PROPOSITIO X».VIII. Il

DEMONSTRATIO.’ v

Ex Bop. 16. 111. pan, fi lima 1mm B.
pas circula: un: Duncan cimdi , au: du: m. 135:
"div fada: angnlum, film Mu»: c]: reflua;
quia range»! perpmdicularitcr infifii; 0344

un". ,Ami «plus D C B; comprtbtndim a *
Tangente C B à Radio CD [en Diane!"
C H.

largo angulm D C B [tu H c B c]? "81:1.

151109051116 XIX.;- l

DEMONSTRATIOa

renaudent 16. Il]. Sala Diana" tu»: me un.
Tangente futé: angulum 1:61am: cum Tan- dam ri-

sans 4d milan au»; [imam par" miam 5mm
Diamant»: fi: dam perpmdimlarim : .

Atqui lima H C cum ragent: c B f4-

m angulum "du": H C B. .
Ergo lima CH e]! 054mm; adcnqu

mnfi: par «mum D.

en?   Ex.



                                                                     

EX?L1CAT10 
N-oïT A R U.- M.
NE Tyronum in demonürando ardori

  val minimaminjiciamusmoram, Pr:-
fatîoni notarum ac fignorum ,  qua: dem-
onfiratîonum brevîtati infervire fecimus ,
fignificàtionem fubjungimus.

I.
Nota æ fignîficat æqualitatcm s ut, A

:0 B, idem e11 ac fi dicam A. cit æqua-

lis B. ’ "

, z.Nora 4 îhdicat majoritatem s quare fi
occurrat A   B , intellige A CR major
quam B.

. . 3.Signum   mînoriratem exprimît : quare
A à B fignificabit A eflmmor quam B.

4.

Nôta 3:! val plus fignificat Additionem 5
adeoqne A fifi B , idem fit ac A cum B ,
val A 8: B fimuls  val B ipfi A addendum

.cflè.

45.

Nota. ’-I- feu minus fubtraélîonem dicit:

ut A -E- B fignificct A minus B : veI A
dempta B: vel B ab A fubtrahendum en?

’   6. l



                                                                     

Explicatio Notarum.’
a.

Si occuça: alîcubi hæc formula.

A420 B.
D a) C. îA.

, ma D a) B rafla--
intelligcndum et! ab una parte A 8: D
debcrc addi , ut etiam ab alter: parte C’
addendum cire ipfi B : 8: mm priorem (nm-
triam A EH D efië æqualcm pofieriori B &I l
C. pt! Axioma (cilice: primum.

7.

Si veto fera 05m! tans defignatio

l A ao . SD au C. l ’
I A ri- D ao-B r:- C.

illa fignificabit ab una parte D fubrrahi de-
ber: ab A , ut 8: ab altera parte C a B,
8: turn primum refiduum A -:- D pofie.
riori B -Z- C clic æquaîe.

Eadem formula ctîam non taro occurrct
applicata fignis 48: : . hoc modo.

A 4B. :Daoc.ÏA”
AFBD 4BŒC.

A: Eva.
DaoC..?’A’

AÆDë Isaac.

. I ."3 56



                                                                     

Explicatio Notamm;
a: mm inteliîgcndum, efi poll faâam addi-
tionem fummam A114 D aïe val majorent
in figno C val minorcm in figue B quam
fumma B 1&1 C. 4 . *

Nec aliter fi loco) Aoccurrat) S vel S
( denorabitur refiduum A -è- D cflc mains
in figno C vel minus in figno B «quarra re-
fiduum B -’.- C. id quad ex numero7 fuma

.ducit fandamcmum.

9.

Si in materia proportionum fe offent. ’

A v- 3 : C B D.
Ve] in numcris

4 t-c 8 î: 3 I 5.
amura: quantîutcm A [de haberc ad B,
fieu: C [e haha: ad D: vel numerum 4 f:
habere ad numerum 8 , fieu: g ad 6 : ad-
coquc ma quatuor cire proportionalia.

10.

litera X cum duobus punais utrinquc
notata hoc mode -x- fignificat multipliez-e
tionem : ut fi ocèurrat A ïx ’ B , dcfignat’

A pet B multiplicandum erre , u: ira fiat
raflangulum AB. Eodcm modo 4 a. 8:

4 fignificat 4 debcrc multiplicari par 8 : qu:
’tamen multiplicande non femper abfolvitur,
ut chrius patent; quanam multiplicatio.
ne aliquod produâum fit géneratum.

. Il. Nom



                                                                     

Explicatio Notarum.

Il.
Nota B , cujus omnia lama fun: mi...

lia, lignifiez: Quadratum: tu û A8 idem
cf! ac Quadiatum A

r 12.
Nota ’22 , cuius mer: (une înæqmlia,

amome Parallelogrammum Reflangulum,
vel (implicite: Reâangulum 5 ut fi occur-
rêtD: CD , idem exit ac Reaangulum

ig.

Nora J ignificat radicem alicuius quan-
tifiais; ut . A B, denomt ex A B enra-
*handum :ch radium: fimiliter J uvule,
ut ex 12. extrahatur radin: , qui; non aliter
quam pet Il 12 defignatur.

I4.

In demonflrationibus non panois quædam
liter: occurrunt, infra fc invicem fcripræ ,
cum linon intermedia; quod ubique in ge-
nere fignificat inferiora fuperioribus eflè æ-
qualia 3 ac proinde inferiora in locum fu-
periorum effe fubflitucuda ac ufurpanda:
quemadmodum hoc in fpecîe etiam neuvi-
mus ad demonfiratîonem Cafus 3. Propo-
fit. 35. 1H. Id quod etiam in Propof. gd.

1H. probe nomndum. -

Simi-



                                                                     

Explicatio Notarum:
Similiter in Proportionibus hoc obier-I

vandum efl bene , quando una quantitas
collocatur fupra aliam : tune inferiorem le-
gendam efiè pro fuperiori , cum fupponan-
sur inter fe æquales cire: Exemplo fit de-
monfiratio Propofizionis 2. V1. qu: cit
pag. 462. qu: fic habet,

Tri. Z .- Tri. z AE 1 ,
feu Y. ,

dicendum cil Triangulum Z fe habetad
Triangulum X hoc en: Triangulum Y :
fieu: bafis AE fe habet ad bafin E C.

1;.

Pro citationîbus marginalibus notandum
primum numerum iminorem fignificare pro-
pofitionem , facundum veto majorent: de-
norare librumrut 4.111. quamm propo-
fitionem Libri tertii dicit : 8: fic porto in
omnibus aliis.

E Uè



                                                                     

’ELICL 1ms

ELEMENTORuM

llBER PRIMUS.

agi, lummodo mereaiur il-
ï). la cognitio.quæ ex cer-

* tis& indubitatisdedu-
êta principiis . omnem vel levifT-
mæ dubitationis difcutit nebue
13m; Mathematicæ procul du-
bio difciplinæ maxima cum juo
re hoc fibi» vendicant nomen:
Cam enim in aliis difciplinis tain.
fæpe de conclufiom’bus non aliam

0b caufam quam principiorum
ambiguïtatem contentionis ferra
reciprocetur ; Mathematicœ vel
0b hoc folum illis palmam præ-
ripiunt , quod conclufiones of-
ferant. non ex venfimilibus 8c
aiTenfum emendicantibus, fed ex
fimplicifiîmis &jnconcuflis de-
duâas principiis. (and min: cer-

. A me;,



                                                                     

ai E v c L 1 n 1 s
’titudini 8: veritatis propagationî

magis contrarium , quam in ali-
cujus materiæ pertraétatione de
varia .8: nunquam fare fibi (imi-
li vocum fignificatione fæpius re-
petita difputatio 2 quid nos; in
majorem circa conclufiones deji.
Cit fluâuationem , quam fi mas
fuperfiruamus airertionibus aut

-temere afl’umtis , aut non proba-
tis 2 quorum unum fi contingat a:
veritate recedentes in turpiiii-
mum incidîmus errorem ; quad

’ fi vero alterius femitæ rememes’
’vefligia veritatem a èquimur,
non firmum noflrum ratiocinium
fed cafum nos eo deduxiflè certo
certius exifiimandum eft.

A quo duplici vitio Mathecî
matici fefe omnino præfliterunt
liberos, tum Definitionum fué-
rum claritate omnem vocabula-
rum 8c terminorum , quos in de-
monflrationum progrefl’u adhi-
bent , ambiguitatem tollendo;
Nm præmiflbrum Axiomzturn



                                                                     

13131:in 9111141132 g
evidenu’a 8: naturali eertîtndine
firmiflimum " derbonfirationibus
.fubfiruendo fundgmenmm. ,

Hinc. I 60;K qnbd üudia Mâtheë

marica. ex primis 8: fimplicifli-
mis emetgentia principiis ad. mm
ofublime perfeâionis fafiigium
proveâa cernera licet. Hinc en

.quod illælfcientiæ, qua: infup
initio 8: quafi nativitatis momen-
rto humi terme &’ pulveretri’iâm-

’bere videnmr , reliât: terra-pet
*aerem volîtanees, ad ipï’umCœv

lum afcenda’nt , illiusque ains in-
Ïaccefla areanàj inconcuflîs qàlCuli

fui fubjiciantflegibus. I.
Horum . auteur Principiorum ,

quibus tout Mathefisortpm; pro-
grefTum , omnemque qua emi’net
evidentiamia’cccptam referrelçiee,

-bet , genera fu ne tria i: Definiçîo-
rnes, Pofiiulata. Axiomataj; l j

. odA a" - cré-Pl»...



                                                                     

g .EUCprxç:
àflËËFINITIÇNES.’

Punflum a]? , çujus pari:

flafla; - -acile concipimus tale pun-
, oâum in rerum natura mini-

:I: me dari. Œicguid eninl
:1442) dt, au: ad Spiritum refer-

, V tarant ad corpus: nemo
.autem facile fibî perfuadebit fcientias M34
athematicas Spiritum aut res fpîrituales 8:
lomni, materia caientës. pro fuo fubjeâo
.àffiîniCre , cum agàt de corpore quatenus
Ïmenfuram 8: ad alliai corpora proportio-
rnemialiquam admittit: uude patet omne
punâum quantumvis ïparvum concipiz-

rtut; ’pertînere ad corpus; eflèipfum cor-

pus; à: arque accorpus trinam admiuere
çdimenfiouem, Te: longitudinem latitudi-
sngm’ô: profunditatem: lice: cnim pun-
Jâæ parfin: occurrere adeo minuta, un
hâiùm dimenfionum accurata difiinâio
vel intenfiflîmam fmfuum fana: âcîem,

lougius tamen patentem vim noflrarum
cogitationum non eflhgiunt , cum fempe:
in illis defiinguere lices: partem dextram

Jimmy fuperiqxeu’), ab miction.
ü



                                                                     

LIBER PRIMUs. f?
Si veto ab illis punâis in nolira en;

itatione trinam ifiam dimenfionem ab-
Êrahamus, eamque lice: iflis proprîam
8: femper inhærentem , in illis non com
fideremus, obtinemus purifia Mathemaa
tica; quæ ad fanfum nol’trum relata acua
tiffimæ acus impreflo vefiigio aliquo mo-
do defignari poflunt, in quo (enfin du-’
bium relinquunt, utrum longitude latin
dudînem fuperet nec ne, an veto hum-.1
do longitudinem excedat: 8: utrum qua!-
libet ex bis profunditate fit major. i i

2. Lima liera longitudo l’aria"

Infini: expers, i’

Quemadmodum a parte rei non da-
tur punâum’ 0mni prorfiIs dimenfione
carens, ira nec daturçlinealongîùidinisf
tamtam icapax: quine etiam perïdbflraâ
fiioncm in linea ’unam . tannin-14 confiais:
ramus dimenfionemtïiècundum . longituù"

dinem a fepofira latitudine cum profun-

-; . A 3 dime.



                                                                     

6 vEUCLIDIS-
dime. ’Ad cujus confiderationis imita-
tionem in communi vitæ ufu ulnam rc-i
bus menfurandis iolummodo applicamus
Cccundum longitudincm , reliquis dimen--
fionibus in latitudincm 8: profunditatemi

. ncglcâis. a. Cœtcrum lineæ ’gencrationem hoc
modo concipere licct. - Si confidcrcmus
punttum quoddam in aliquo loco con-
fiitutum inde movcri. incipere ; ira ut.
motus fui vifibile relinquar vefiigium ; il-
lud nobis cxhibebit linearn hoc moulage-
neratam.
QŒlia autcm illud panant!) ab unolo-

c0 ad alium movcri potcfl vel par viam
reâam vel per curvam,’ ’uti videre CR in

lineis AB. CD, inde oritur lincæ divi-
Go in Reâam vel Cumul: -*

3.Æ.Linele 4mm tèrmini film:

punffa.

wHoc facile intelligitur in lineæ jam;
allata generatîone, quodnimirum idem:
illud punâum quod in-principio fuîmo-:
tus en: iniloco A vel C ,; in fine pep-J
veniatac fabfiüarinlocoB vel-D. i

5. L51
i-



                                                                     

LI’BERPRIMUS. 7
4. Lima rafla efl, que ex Æqua

[in interfacetpunâa extrcma.

Vel cujus punâa extrema obumbrant
omnia media ,

Vel minima earum , qu: a punêto ad
punâum duci poiTunr. Juana Archime-
dcm.

Ad quam ultimam Definitioncm no-
tandum.

1. Cam mâta A B fit minima omnium
limai-uni, un: ab A ad B pofiimt duci,
reliqua’sJineas AEB, AFB, ’qnæ flint

incurvatæ , ut 8: A CB , AD B. que:
(un: quafi fraé’cæ in punais C8: D , ne-
cefiàrio Elle majores linea brévifiima A :
cadeoque hic fiatim fefe prodere Propo-
firidncmzd.’ Libri-I. ’ i i h

- * a ?u LÎ1



                                                                     

8 EUCLInlsz. Lincas exteriores A D B. AFB.
quam minima A B remotiores fun: quam
interiores A C B. A EB. hifce etiam ma-
jores cire, quia perlongîorem viam pro-
ccdunr antequam ab A usque ad B per-
tingant , quam duæ interiorcs A C B.
AEB. Unde fimîliter emergît Pars pri-
ma Propofitionis 21. Libri I.

Ex quibus pet dcfinitiones contrarias
. facile innotefcit quænam fit Linea curva.

5*. Superficies efi qua; longitu-
Ænem latitudincmque tantum b4-
ber.

A D
C

Sieur non datur punâum cum nulla,
nec linea cum una tantum dimcnfione,
fic etiami a parte rei non datur fupcrficies
611m duabus, (c; longitudine &latitudi-

I ne



                                                                     

finit lima.

LIBERPRIMm. v ,
ne tantum, feclufa profunditate, quæid-
circo nofiro tantum cogitandi mode a re-
liquis feparatur ac in corpore non confia,
deratur.

Superficiei autem generationem hac ra-
tione concipere pofiumus.

Cogitemus punâum A verfus partes
inferiores motum defcripfifie lineam re-
âam AB ; deinde candem lineam A B
movcri incipere verfus partes dextras , do-
nec linea A B perveniat ad locum DC.
Pare: iiio matu punétum A defcripfiiiè
lineam AD , &punâum B lineam B C;
quemadmodum etiam omnia punch inter-
media lineæ A B fuas lineas defcripfifle
concipiendum cit: ut ex tali motu liriez
A B generata fit Superficies A B C D.

6. Supepficiei aux»? extrafin

Quod facile innotei’cît ex illîs qua:
circa fuperficiei generationem modo diêla

funt. . . . . .. 4 .micmadmodum autem amen pro di-
verfa motus via vidimus lineam generari

tout Reâam au: curvam; codemietiam
mode pet diverfum liriez motum [aperfia
des defiribitur .aut .Reâa (en Plana au:

guru. à. s 7. Pidfl



                                                                     

in ÜEUCLr-Dr-s
I. 7. Plana fiiperficiescfl , que
ex æquo interjacct reflex.

i * Quæ antan de linea méta diâa flint,
fimiliter hic applicari poflunt.

Hinc nullo negotio intelligitur qua:-
nam fit iuperficies curva.

8. Tlanm ante»: dngulu: cfl
daarum Iinearum in plana [amu-
tna tangentium 19’ non in direfium

jacentium, alternas ad aliterai?! i114

démaria. V I

i- 1d. confituendum a angulu’m. puma.
(en angulum in toper-finie , réquiritur.
"- - 1. Utduælmczfemmo’mgant.

»,.-.;- 7 Ï! m1..s



                                                                     

[mnk’anrMùm n
2. Ut nonjaceant in direâum 5 [cd

una ad alteram incliner.
Queniadmodum utramque banc con-

ditionem cernere lice: in angulo CA B; I
ubiduælineæ A C. A B , le invicem tan-’
gentes in punâo A, non jacent in dire-
âum , [éd ad Te mutuo inclinant.

Non autem pauciores nec pluresdnaa
busadangulum plenum exiguntur lineæ’.

Non pandores, quiafi unicaiüalinea
dividaturin diras, duæ illæ fibi jacebunt
in direflum ; quod repugnat fecundæ

conditioni. « - aNon pluies, quia mugi: terris. AD,
fi cum reliquisïin codem fit piano, non

i unum- (cd duos-fadet anguios DAC.
j C A Br. fi veto fit extra planum reliqua-

mm linearum, non: angulum fadet plan
num,’ fait folidum ,, cujus Dcfiuitîonem

v Euclideslibro XI. nadir.
(min- ;gui’mnrr’a zangulilpi’mi comme,

in duarum linearum ad fc ’invicenyincli-
natione , parât anguli alicujuëqtmntitatèin

non confiflere in majori vel minorî loué
gitudine lineam’m É (cd tantumin- fila:

nummjori vel iminori inclimtione; and
enim’flîne’æ’ïmajoree candem bai

ben inclinationem cum-ï (imbus minon-n
5118i minime intimai anguii minium!

f. . 1’ " i Deinde

a



                                                                     

n pEUCIiI-DŒS.-.
Dcînde notandum chmetras ad de-

fignandum aliqucm  angu1um très’ adhiq
bere literas , quarumsmedia. ’punâum
denctat ad quad lineæ angulum conti-
nentes concurrunt. ,Uî ad dcnbminana
dura angulum qui -ad,pUn&um,A, con-
flituitur a dunbuslineisAC.  (A13; ICI-ibi-
tur’angulus CAB; vel ab altera parte
angulus DAC efl qui punâo A fit
a lineis AD. AC. - - V
. Nos autem brevîtatîs 6c perfpîcuita-

tis,gratia in faquentibus non femcl loco
trium literarum angulo defignando adhi-v
bemus unam ipfi infcriptam.

Ut ad nominandum angulum DAC.
çffercmus angulumv P. fic etiam loco an-
guli CAB fcribemusr angulum ,04 , .

” 9. [54m 4mn) ’cqiitz’nentè: que.

galant fluez jàçrint rafla , fiai-t

limas appellamr anglas.    

. Accedit Euclides ad angulidivifîOnem;
Supra vidimus linearum duo elfe gemma;
fçilîcetjllas elfe vcl raflasggvelnurvas. a
-j .Qgia 31mm illæ gibus divertis modis’
poifum’coçjmagi, [4451:1 (câaicumared

«Î l : l a;
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)C0

.C-

in”

.3?ÉÊOFË

L un P a 1 M v s.  fig"
8m: vèl’rëâaicum curva; Val bug-’12 cum

curva; hînc ctiam tria oriæmtur angülœ

mm genera. ’ L   ’
Primus quîppe cnfus fuppcdîtat zingua

mm .refiîlîneùm» cujus’ Psfiokiçncm

hic Ëràaiâ Euclides.’ I - .  M
Secundaà cafus nobÏS’ daÏ anàl1Ium

mîxtilîneum , cujus,mcntîonem Enfin:

videmus in-lgibro 1H: Tertius deniquc
tafias confiÏËux kanguïlum curvilincum.

Io. Cam fia rafla AB rafla
a) infiWlç los A86.
.ABD fanait: 133261" [a mit; Re-
151w]! æêluèzfiumpàgylo-
mm : 19’ :z’hfiflém 723215458 3’682.

m ’Rmzçndiçwlaris igame; (à D.

(Il; infiflip; :  î . ; 1" . ’

: :4

’1’

rrà
  7  " ’,1;-. 1& :«.n. in a ,1. mÎÎ . ,

ïÀnguh ABÔ: A131) ,dicgmuïr; ,
gui: lima JAR, ipfi CITR: aireâdçm

réa, ,



                                                                     

i4 . 13.00.1214):er fi
infifiît»; utab une parteenqnmagîsînclîu’

neçverfu’s B C quam ab-Zaketaîparte ver.

fus B D; . : n v v -
. tr. -106tufi4s fi,
gui rafla AB C major, ’ , l

A

à n n12.»..Àvù’wsrëvqéminçai

185?? A?!) mimai-r; à  
P LEn téîbus hîfce defiâëîÆÊlfiüs Echîdes

traditanguli reâilînei fubdiûifipfie’mïpe-

titam à triplici Iinearum incfinationîs
forma: qua: ab utraque parte vel efl: æ-
qualis; val ab una parte major altera; vcl
ab una parte miner altcra: ut in Schcma-
te videra cfiz.

.1 3. Termirguè (Q Æçyjüi

. :2: t j



                                                                     

L mur-Ri Plu Min s." à;
’. mâtinai-Aines: firPerficîeig

fupcrficies corpogis.  

1 4 . Figurtzplzzmz  eflflperfideè

plana , une: val pluribus limai: un -.
’ digue terminant.

Cum limez fidtxvel vreâæyvcl curvæ ,

illæquc tribus m0615 Mn; conjungi ;
figurarum pêanarurri "inde grîuntur tres

fpecîes. E j A
Curvilineæ ,1îna vel pluribus

carvis tcrminantur. Una terminatur cir-
’ culas , cujus dcfinitidnèmlflatim tradît

Euclidcs. . - ’ Ï ’ *. 
Mixtîlincæ , qua: pçrtimnajrvîs pantin

méfié terminantmj’: hac patinent femiâ

circulus 65 fegmentum Circu4lî. 1 .   . 
Reâiîineæ qu [dis hais terminais

tm- , qua: comprehendunromnia pongœ
darne kcgulatîàfiveirtcgqlxià. ’ ’ 5’?

1;. C’inculm  cflfigum pâmé

ficb unailz’ned mm: DG F Cam;
prebenfa , quaf-Docatur: 7?.çiipbe4

"à. ëfidwmflêwwflod ce?mm; w W fizwwwz’aofie

-.. . m a



                                                                     

id Evcnrnism
la , omne: endente: raflé A3.
A9. AE. AC inter fi quais
finit.

h»)

. Proponit Euclides dcfinitionem Cir-
culi jam dcfcripti , cujus dulincationem
& figenerationem hoc mode conciperc
po umus. Duâa fit quælibet re&a liner
AB. cujus un: extremitas A ponatur im-
mota 8.: afiîxa plano 5 alter: veto extre-
mitas B cum tota lima moveatur circa-
punôtum A . pet loca AD. AE. AC.
AF ,V donec tandçm redqat adllo’cum AB,

unde movcri çœperat: ifla- fine: uAB
hâc circumduâîonè dcfcribet circulum

BCEGF. .  -Ex qua defcrîptîonîè Forma ïpàtet om-,

ne: Radios cujuslibèt CirculiZ çflq inti:
ter fc æquales : cum,lînea AB , cujus
summum? piaule 9mm «au ; PËË

cm



                                                                     

Lux-m PRIMUs: ’17"
omnia loca , AD. AE. AC 8c fimilia
tranfiit , adeoque punâum B fuit ali-
quando in punais D. E. C. &c. adso-
que lineæ AD. AE AC. (un: æqualcs
eidcm lincæ AB. c

Hinc jam ctiam immediate fequitur
omnia puna: circumfcrcntiæ D C F B æ«
qualitcr difiare a punâo A. i

16. Mm! 424m.» punÉîum A

Centra»: cirtuli dicitur. 

l 7. TiameturCirculi efî rafla
qwdam ’36 perCentrum A du-
âa, 35’ utrinque inpunflis B. C.

feripberiai terminant ; que U Cir-
culum bifaridm fiant.

Ut linea in Circule duâa fit Diame-
ter du: requiruntur conditiones.

I. Ut tranfcat par centrum.
Il. Ut ab utraque parte terminetdr

in pcripheria.
Adeoquc omnis linea, imam nullam

au: tantum Imam habens conditionem,
Diamctur dici nulle modo potefl.

Cætctum Diamctrum circulum divide-

’- B . te



                                                                     

18 Eucninlsc-
re bifariam panet ex eo quod tranfeat
pet Circuli punâum, quod ex omnibus
medium cil : quia fcilicet efi medium
omnium Diametrorum quæ in Circule

duci poilunt. I Achuitur jam feeunda fpecics figura-
rum, nempe mixtilineæ.

1 8 . Semicirculus aux»: B D E

C A B efl figura , que contînetur
fifi Tiametro B’C, 19’ dimidizz

circumfirentid B D E C.

1 9. Segmetitum circul’z’ efl figu-

ra que contmeturfilla qualibct re-
6Z4 circula ihjèripm 19” abfczlflk

peripheria.

chmentum, exclufofemicircnlo, cil:
duplex g vel majus Semicirculo , vel

minus. I .Segmentum majus en: illud, in "’quo rc4

peritur ceutr-um.
. Segmentum minus cüillud,quod ceu- U

4 trum non continet.

Nm;



                                                                     

LIBERVPRIMUSQ (la

Nota.

Cam ex Definitione 8 pateat angulî
mailinei naturam requirere , ut duæ re-
âæ fe mutuo tangentes mm in direâum
jaceant. hoc e11 , non imam conflituaut li-
neam reâam , fed ut ad le mutuo incli-
nentur , novandum efi illam inclinatio-
ncm non clarius ex’plicàri au: concipî

polie , quam per anus Clrculi ex ipfo
punâo anguli , ne Centré ê: quolibet

radio defcripti. .

’ Centra 5 libitæ magnitudinis radio
BC à àfcrlpfüs’ fit Circulusi C AI);
duâague fit Diamete; C BD, quæ fa-

x du Semelle-dm C AE D, in quo ex
’ ’ .C z 9°an



                                                                     

ni UEIUCLIDI-Sî
Centra ana. fit B A Perpendicularis 8:
BE obliqua ad Diametrum: (un poli-
to facile concipi potefi angulum C BA.
generatum elle ex - Cireumgyratione li-
neæB C , circa punâum B, aloco B C:
osque ad B A; in qua circumduêtionc
punâum C defcripferit arcum C A, qui

I idcirco etîam ex (un natura poterit fumi ”
pro menfura iflius anguli C B A.

Bodem imodo criam A E erit menth-
ra anguli A B E: ut 8c arcus ED men-
fura anguli EBD, quia eadem circum-
,latione citca centrum B concîpimus li-

, neam B A deferri in B E; 8c deinde lineam
h BE deduci in BD , quæ cil in Diame-

tro. .(En jam polira efl A B perpendi-
Acularis Diametro C D , adeoque juxtal

L . Def. reliangulusAlB C æqualis efi an-
F1110 B D..,-.feu maque-areau; ,J neces-

’ aria fequitur lineava B. ab utràque par-
te verfus Diametrum C D æqu’àliter elfe
inclinatam ,A feu punâum A non magie
inclinare aut virergere verras; C quam ver-
fus D; adeoque, "quia inclinationesifiæ
menfurantur arcubus A C, A D, pare:
êtiam ifios arcus AC. AU inter fe elle

æquales. . kj Cam autem reflex CBD fitDiameter

j I * - " Ciris. , .1”



                                                                     

LIBERPRIMUs. a:
l

Circuli , liquet femicîrculum C A D,
tontinere menfuram duorum reâorum ;
adeoque totam Cireuli circumfercntiam
comprehendere menfuram quatuor angu-

lorum. ’ lCæterum omnes Circuli’, five majo-
res fiat five minores, a Mathematîcis di-
viduntur in ’p’artes æquales 360. quas
gradus voCant; quare Semicirculus corna
tinebit 180 tales gradus , 8: (huchons
feu quarta pars Circuli gradus 90,, qui nu-
merus fait menfuram anguli reâi.

Quando itaque arcus aliquis ,ut ED mi-
not efi quadrante , certo coincludere lice:

v angulum EBD etiam elle minorem angulo
reâo A B D. E contra veto fivero ar-
cus C AIE fit major quadrant: C A , me .

.. B 3 y .gulum



                                                                     

22 "EUCLIDIS .gulum C A E majorem elle reâo C
BA

Notandum deinde cum duo an uli
real A B C , 8c A B D fuis menËJris
C A, A D exhauriant dimidiam Cir-
cumferentimn A E D: 8c fimiliter ar-
cus CE, CD, quæ (am menfuræ duo-
rum angulorum C B E. E’B D, fimul
conflituant eandem femîcircumferemîam

"CAED: ut 85 tres arcus C A, AE,
ED ,, qua: (un: menfuræ trium angulo-
rum CBA, ARE, EBD, faciantfig
mu] enndem femicircumferentiam ; ( 8:
codem mode de pluribus àngulis ratioci-
nari licet) fequieus , duos,angulos A B C.
ABD» fimul’fumptos æqualçs elle duo-

bus angulisl (Î B E. E B D imam fimul
fumptis ; 8c prmrea etiam æj uales tri-

. bus angulis C B A. A 3E. E ËD ite-
rum fimulfumtis. hoc CR æquales duobus

Rcâis. ,Quæ eonfideratio nobis fijpbeditat fen-
fum a; demonfirationern’Propofitionis

I 3. Libri I. l j I. Præterca quoniam duæ menfuræ AC
8: A D fimul fumtæ fadant menfuram
duorum angulorum reâorum , adlcoque
abfolvunt fcmicirculum C A D; , quæ
a Circulo non abfcinditur nifi a Dime-

tro,



                                                                     

LIBBR PRIMUS. oz;
tro , quæ cit linea Reâa , fequitur quqd
nullalinea cum AB, au: E B par]: con-
fiituere duos angulos métas præter lineam

re&am C D. lId quad faeit Propofitionem 14. Li-
bri I. ut pofiea flet manifeflum. n

Nunc Euclides aggreditur tertiam fpc-
eiem figurarum fez reâîlineas.

20. Reflilineaefigum [untquze
filb reâis [intis continentur.

’Difiinguumur antem rurfus hæ figu-
ræ reâilineæ in tres fpecies; vel enim
fun: Trilateræ 5 vel Qladrilateræ; vel
Multilaterm ’

21. Tiilmem guide»: figue
fia», quæ [à]: tribus. A

2 2. Mdrilmm un; quæfilb

quatuor. à
7- 3 - Multilaçcrgë;denique que

fil: pluribm quam Quatuor refiis

comprehçnduntur. V I

l i n X B 4. Gene-



                                                                     

24. EUCLIDIS
- Generali vocabulo ha: dicunter Multi-

lateræ ad infinitum nominum adeoque 8;
definitionum evita’ndam multitudinem.

Jam cum figurarum reâilinearum prî-
mam fpeciem confiituant figuræ Triln-
teræ , feu vulgo fic diâa Triangula,
illorum divifionem proponit Euclides,
petitàm ex confideratione cum laterum,
tum angulorum , quorum numerus ( ut
86 in omnibus figuris reâilineis) cf!
æqunlis: quippe triangulum to! conti-

net angulos quorlatera; I
w. Triangulum refpeâu laterum cil: tri-

plex; Æquilaterum, lfofceles, 8c Sca-
lcnum.

q 24. Tridngulum æqualiterum
qfl, quad tria lattera baba: «aquilin.

rA.



                                                                     

Lumen PnMus. je
z 5. Ififieles autan: , quad duo

.tzzntum baba; 4414411): ACE. At:l

A

il .o2 6. SmIenüm clanique quad tria

inæqmlia balzan lacera, i

O

Secunda Tfiangulorum divifio pro
fundamento habet tres angulorum fpe-
des ; fc: reâum , obturant 8c scutum;
bine enim Triangulnm dividîtur in Re-
âangulum, Obtufangulum , 8: [tentan-

4 --- B"; Q :7. 175414in



                                                                     

16 z EUCLIDIs
27. Triangulum reflangulum

cfl, quad aman baba: angulum
l refît!!!) A B C.

A

n cI 28. Obtzçfaqgulum efl , qui?!z

imam babel: angulum C D E obtu-

fm id (Il mjarcm. rafla.
O

CD,. ’ E
. 2 9. Acwdngulurt (lexique quad

in: emploi F. G. H. lutée: acu-
’tos, hocqfl, minore: n80.



                                                                     

l LIBERPRIMUs. :7
Sequitur jam fecunda fpeeies figura-

rum reâilinearum: feilicet FiguræQla-
drilateræ. Hæ autem ab Euclide. recen-
fentur quinqu;: Quadratum: Figura al-
tera parte longior ; Rhombus ; Rhom-
boides ; 8c Trapezia. I

go. 934mm: efl , quad;-
quilaterum a]? U rflangulum.

î.

,-l

31. Alma fierté hngïor fi’

gara efl , que refiangula guider»,
a: aquilzucm’non efi.

I il
j azi- RhWflËëuÆM, am-

. guzla-



                                                                     

28 ».ÀEUCLIDISI
quilatem quidam , fat reflangula

non .efl. V

33. Rhomboides efl , que 4:1:
wifi 19’ laiera 35 angulos aqualid

inter fi habens, flaque 44914114th

efl, flaque raflangula.

’ x 34. Trdpezia deniqiæ dicuntuf

reliquæfigum quadrilatene ,’ que

ad uuflam ex quatuor pendenti-
I (ms rcfirrijiojfint.

3;. mac



                                                                     

LEBER PRIMÏIS. E9

35’. Baffle [inca .114er fin
acquidifianm A8. CDjùnt , que" in
codemplana cxiflente: , 19’ utrim-

que in infinitum produflæ ,adean.

dem diflantiam a je invicem ma-
m remous ,- ideoque magnum
concurrent.

A BCm1)Non omneslineæ , quæ unquam con;
cuti-nm: , parallelæ dicendæ funt; cum
dentur lineæ , quæ lice: 6mn] in infini-
tum producantur, ita ut ad (e mutuo in
infinitum magisae magis aceedant , nun-
quam tamen concurrent ; ut Hyperbola
a; relia linea; Conchois 8: refila linea;
Duæ æquales Parabolæ circa candem Dia-

’ metrum: quæ idcirco nequaquamdicen-

dz funt parallelæ. à l ’
Unde facile manifefium evadit ad na-

turamparallelifini neeellario requiri æquaa-
lem ab omni natte diitantiam : quamdcona

. . l mo-



                                                                     

go EUCLIDIs
ditionem’ ab Euclide omiilam nos tuai
eeleberrimo Tacqueto adjecimus.

Hæc autem diltantia menfuratur pe-
nes duas perpendiculares , quæ duôtæ funt
inter dans ifias parallelas ; five ponatur
ifias lineas eduôtas elfe ex duobus pun-
âis unius ex ilïis liueis ad alteram; five
primam ab aliquo punéto unius ad al-
ter-am; 8c recundam itemm ab aliquo

’punâo illius alterius ad priorem: mo- ,
do iflæ perpendiculares fin: inter le arqua-
les.

Ut .in figura fequente perinde exit,
five perpendiculares illæ A C, BD am-
bæ fint duâæ ex A 8c E verfus fupe- I
riorem lineam C D; "five illarum una ex
C in A , 8c altera exE in D ; quiapofito
illas elle æquales punâa C.D a punais
A.Eæqualiter dil’tabunt: ’adeoqne linca

CD erit pataud: AE:
i Ex quibus pater æqualitatem perpen-
dicularium confiituere parallelifmum; 8c
contra parallelifmum fila perpendicula-
rium nitiæqualitate.’ .

Quæ claram de pofitivam Propofitio-
num 2.7 8c ’z 9 Libri I. dabunt Deman-
I’trationem. ’

Cæterum lineamm parafielarum , que:
Euclides utjam deferiptas confident , ace

neumes

à”



                                                                     

Luna Prunus. 3:
nerationem &dilineationem duobusmw
dis concipere palmitine.

lF

x3
A j E’ G

PRIMUS Menus.
Ponamus lineam CA perpendiculari-

ter infiflere lineœ AB. tu angullxs CAB
fit mêlas; deinde cogitemuslineam CA
una fuâ extremitate movcri luger lineam a
A13, ut rempai- ipfi mm: perpendicu-
latrie; fijam linea CAlaoe fuo matu per-
venerit in DE, punâum C defcriptam
relinquet lineam C D 5 quæ nunquam
potefi magîs reculent à linea AB , nec ad -
ipfarn propius medere , cum linea AC
durante iuo motu femperfuerit eadcm «En»

fibiæqualis: adeoque linea CD in omni-
bus fuis .Vpunâîs manet cum AB in ea-
dem diflantia, 8c fi me motus limez C4

, . a m
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in infinitum duraret, etiamlinea CD in
infinitum ab AB æquidifiaret , adeoque .

nunquam cum illa concurrent : unde
jam certo .concludere lice: lineam C D
hoc modo generatam lineæ AB elle pa-
rallelam.

Deinde cum jam confier lineam CD
non poile magis in uno punâo ad line-’
am A B accedere aut ab illa reeedere
quam in alio , fiquitur lineam CD ad
lineas CF, CA habere æqualem incli-
nationem , adeoque per definitionem Per-
pendicularis angulum D C A elfe reâum,
8: æqualem angulo-C A B qui poliras cil:
reâusè adeoque duosangulos interiores
CAB. DBA fimul fumtos elle æquales
duobus mais. Id quod natura parallela- -
rum AB. CD hac ratione defctiptarum
omnino requirit. v .

.Quæ confideratio 8c delcriptionis ac
. generationis forma cum omnibus appli-
cari pollit parallelis, fequiturlineam qu:

V uni parallelarum perpendicularis- cil,
etiam alteri fore perpendicularem.

Unde jam banc parallelarum fiabilire-
licetproprieratem; quam Tacquetus in-
ter [Axiomata recenfet: feilicet , (une
Parellelæ lineæ

diculo. ’
communi utantur perpen- j

SEC un.
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Secuunus Menus,
Ad lineæ KL punâum A concipiaturi

faâa linea AC perpendicularis, quæli-
cet in infinitum producatur , nunquam
inclinationem quam ad A K , A L habec
(illa autem utrimque æqualis cil) mutabit ,
cum anguli quantitas non in majoti vel
minori linearnm longitudine , (cd in ma.
jori vel minori inclination: confiflat.

F...A

L l GDeindeex alio quovis aunât) B en;
État!!! duci lineam perpendicnlnetn
- D: qua: criant licet infinis: prenait:-
W: flanquant aliam acquiret inclinatio-

; -i C .nem
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nem ab illa quam jam habet ad lineas B K;
BL. . -

Cum jam linea A C in infinitum pro-
duâa non poflit afcendere verfus (ape-
riora nec delcendere verfus infetiora: fî-
militerlineaBDetiam in infinitum con-
tinuata nec altiora nec demiffiora peterc
poflit , neceffario fequitur illas lineas
A C. BD femper ictvaturas candem a
(e invicem diltantiam nec concurrerelpoflè
unquam ; adeoque juxta banc definitio-
nem illas elle paralldas.

36. Paraflclogrâmmum eflfi.

gara quadrilatem, cujus bing op-
pofim lutera fiat parallelafeu «se

quidiflantia. I I a
37. Cam avaro in parallelo-

grammo Diameter B D duôî’afuc-

rit ., dague rafla: C F. HIC la-
ttriIJm Paralklæ [comme Diama-
trum in min eaquuopunâo G,
in; ut parqllelogm mum»; dîflri-

" * 7 hmm.



                                                                     

Liban Parait-1s." p
ibùtum fit in quatuor patafiolo-
gramma ; illa par que Diamcter
non tranfit, [à]: A G. G’E. 4125

pellantur complemenm enrum que
circa Diamant»: confijîunr , ut

H F. C K.

D F E
11.-...

A. C B
Posrunara.

L. modem 4 qziovispunâo
A ad quodvis punEZumtB rafla»:

lineam A B. ducat.
z.

a sa.

Île". -A* -. . Cil
le»
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2. Ettermz’natam refîam AB

in continuum rafla produarcin C.

ne
3. Et quovis centra A 19’ quo-

libet radio A B. A C. A D. A E.

circula»: defcrilnre. *
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LIBER Pnrùus. 32
A xxovM-ATA.

1. Que fient eider» equaliiz ,
19’ inter je fient Æqflülid.

2. Si eqzialilzus quam; ad- ,
dantur , tout arum: tequaliai .

3. Si «qualifias egualia de-
mantur , refiduet manebunt e-
gualia.

4. I Si ineqtialibus eqmlia ad-
jeflafint, tata [une inæquelia.

I 5. Si ab inequalibus &qtifllitt
(dilata fine , relique: flint ine-

qualia. ,N 6. Et que ejufdem faut du-
-plicia , inter fe fiant Æqudlid.

Idem. intelligendum de triplicibus,
quadruplicibus, quintupîicibus 8: fic in

infinitum. ,
C 3 . 7. 5*



                                                                     

«la,

.38 .EUCLIDIS
7. Et que ejufiiem jam: dz.

raidie: , inter fifimt quam.

Nec hoc axioma f6 tamum reûrîngît

ad partes dimidias; fed etiam in tertiis,
mais, in quintisôz fic porto in infinitum
uam habet veritatcm.

8. fie congruunt fibi mutuo,
inter je flint «gadin. i ’

-Sî primo concîpiamus lineam DE
fupcrimponilineæ AB, in ut puna; ex.-
trema D. A. ut 8c E. B. coïncidant; fi-
militer Omniav punêta intermedia lineæ
D E correfpondeant omnibus mediîs pun-
êtîs lineæ AB , pro cette hinc airera:
poITumus lingam DE cire æqualem li-
neæ A B: quia omnes partes lineæ DE
examuflîm conveniunt cum omnibus par-

tibus lineæ A B. ï

I Deinde
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A B
D E

Deinde fub qualibet inclination: ad
liriez A B punâum A ducatu linea A C :
fi jam ad lineæ D E. punâum D duca-t
tut lima DF , in ut inclinatio lineæD F
adlineam DE, fit æqualis vclfimilis in-
clinationi lineæ A C ad lineam A B: 8c.
lime: DF fit æqualis lineæA C: a: tum
angulus F D E fupcrimponatut anguio
CAB , omnia correfpondebunt: fcilicet
linea D E cum A B; inclinatio cum in-
clinations , 8e linea D F cum A C. Adco-

’ quejam non tamtam lineæ congruunt (et!
8c anguli.

Si denique ducatur rcâa CB , ut 8:
. FE, 8c nua figura DEF imponatur ai-

tcri A B C: jam etîam tertium latus F E
congrnet cum tertio latere CB; adam

.C 4 quei
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que totum triangulum D EF congrue:
triangule A B C : undc ncccfllrio fequitur
unum alteri cire æqualc.

9.. Totumfimparte majus efl.

10. 0mm: anguli refli inter
fe fient agnelet.

Il. Si in dans raflas A G.
B D Ïfifld AB incidens interio-
res (9’ en! enfilent partes angu-

Ios A B D, ’BAG duobus reflis

minore: faciat 5 promue du;
illa rifle tandem coincident inter
fi ad en: partes , ubi fiant ifli
anguli duobus refiis minores.

- Cum in hoc Axiomate mentioncm
faciat Euclidcs duarum lincarum coinci-
dcntiæ, 8c dnorum interiorum angule-
rum , facili ncgotio patct illud aliquo mo-
do refpcâum habcre ad Dcfinitionem li-
nearum parallelarum fupcrius traditam:
cumquc in ifia definitione nec tcrtia li-

nea



                                                                     

Luna-Patrice. 74;
Inca incidens, nec duo anguli inter-ions
occurrant , fatendum ingcnue erit , hu-
jus Axiomatis lacent in primo intuitu non
apperere tantam , quanta in præcedcntibus
fiatim affulfit ; îmo quanta etiam in omni-
bus communibus fententiis tequiritur.

Quod fi veto in mempriam revocemus
fupra allatos morios generationis parafie-
larum , putamus inde huic Axiomati mul-
tum afFundi poile claritatis. SumamusEx:
Gr: fecundum.

[bi quippe vidimus lineas parallelas AC.
BD ex fua natura 8c generationis modo re-
quirere ut duo anguli CAB. DBA fin: re-
âi,boc cil Îfiiusparallclifini non aliud elfe
fundamentum quam cum angulus unus
A B D fit métas; (quod (empei- fumo-
nimus) ut alter B A C etiam fit reâus : a-
deoque ut linea AB perpendiculariter in
lineamA C eadens etiam fitpcrpenllicu-
laris ad alteram BD. V

Si jam exrpunâo A infra lineam A C
ducatur alio quælibet ut A E; ita ut an-
gulns B A712 , fit minot refit): illa noces-
fntio fi producatur magis ac magis dcbev:
recedere ab A C: quia alias deberet aut
e112: parallelaipfi A C, zut itcrum in alio
151111610 eumipl; concurrete: non prias -,
quia habet Punâum A continua: me,

C 5 que



                                                                     

a): E v c t; r p t s
que in illa coïncidant; non poflerins qui:
tum duæ teétæ ipatium comprehenderent ,
quad repugnat Axiomi fequenti.

V K:

A

B EBD
ILLDDG
.Cum manifelium nunc fit lineam A E

’ magis ac magie recedere ab A C, etiam
pater illud non poile fieri nifi illa magie
ac magis appropinquct ad alteram paral-
lelam B D ; quad tamen in infinitum aba-
que concurfu fieri minime pofIibile cil ;
fi enim uniu’slineæ pnnâum A ab alterins

liriez punâo E ad quamlibet difiantiam
remomm elfe concipiamus; & a punâo
A verfusE ducere incipiamus lineam ali-
quam brevem; illa fi producatur, adeo-
que ab A C magis ac magie recedat,
neceilario ad panama: B magis ac magie

A " accedet,
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accedet , donec tandem porro produâa
pet illud punâum E tranfeat.

Si enim impofiibile fit ut pet E tranlèat,
eduobus unum verum CR; auta punào
A. ad E. non polie duci lineam reâam,
quad repugnae poflulato primo : au: li-
neam AE, fi quam proxime ad punâumE
pervenerit , aliorfum le determinare adeo--
que le fie&ere ; ’quoçl non pareil: die nifi

ex reâa fiat curvu: quad tum eficontra

H pothefin. . ,uæ tamen adhuc difcutiendæ reliant
diflîcultat’es , quæ linearum A E. B D ne-

cefiarium vacillare fadant concurfum.
’ Prima cit , quad Hyperbola 8c reâa ,

Canchois 8c mâta 5 duæ Parabolæ æquales
circa candem diametrum , 611ml in infini-
tum produâæ nunquam concurrant.
- Que tamen difficultas evanelkitfi con-

fideremus illas lineas eile extra genus lin
nearum , de quibus agit Euclides in hoc
Axiomate; exprefle enim tantum laqui-
tur de lineis mais; cum Alfimptori fiat
( faltem altera) ex liueis mixtis.

Altera diflîcultas oritur ex Clariflimi
Bettini duabus reâis( in Apiar. 3. 8e Æra-
rario Tom. 1.. pag. 3 s4.) qua: licet inter-
nas angulos duobus mais minores cili-
ciant , fi producantut tamen nunquam
coincidant: i ’ i Sed ’
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Sed nec hoc noPni Axiomatis evidcn-

i tiam de veritatem labefaêtare pareil. Cam
’ 3&2 lineæ non fimplicitet feu tanqùam a

punâo ad punâum , fed cum certa qua-
dam candirione , feilicet adjunâa propor-
tione producamur. (La proportionalis
produâio hic nullum omnino habet lo-
cum.

la. DM reflet fpntium mon

comprehendunt. -
13. 0mm totem efl qua]:

omnibus fuis partièus firme!
fithtÎJ.

Œoniam majoris perfpicuitatis gratin
Mathematicis in more pofitum cit , ne
veritates quas demonllrandas fulcipiunt , .
diflinEtis aie invicem compleâantur [mon
pofitionibus; notandum efi hafce propo-
fitiones dividi in Ptoblemata 8c Theore-
mata.
i * Problema cit propofitio, in qua aliquid

proponitur efficiendum, 86 conclufionis
formula femper talis cil: Quod en: fa-
ciendum.

Theotema cil propofitiO , in qua pro-

, .’ A Prietas
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prietas quædam aut veritas de aliqua re
jam faâa 8c in figura jam confiruâa ,
Proponitur demonftranda’: 8c conclufio-
ais formula Tempe: cit. Quod crac de;

monfirandum. ” Î
Corollarium cl! confeâarinm quad ex

faâa jam demonfiratione tanquam ln-

crum aliquod colligitur. , i
Lemma cil demonllratio præmiiïæ ali-

cujus , ut q’uæfiti’ demonfiratîo clarior

evadat 8L brevior.

PROPOSITIO I.
Super data "En terminant me a.

A B trinngulum queutera»: ron-

flituere. a A r a ..

CON: ., 4
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CONSTRUCTIO.
. un. 3. I. Centra A radio AB , 3 delcribe

circulum B C E. ’ I h
I I. Centra B , eodem radio B A;

idefcribe circulum A CF.
5 M le III. Ex punâo interfeâionis C b duc

métas C A. C B.
Dico triangulum AB C elle æquila-

temm. A . IDEMONSTRATIO.

a t A3 sa AC. .mm I BA au BC. llc
un. .ErgoAC au BC. d
enim. Adeoque triangulum A B C efi c a

quilaterum. Quod erat faciendum.

l A i 2R0."



                                                                     

Luna Prunus; au
Paovosr’no Il.

’Ad datant punfinm a! date ficha.-

feiîie B C requiem ragé"! a?
ponette.

CONSTRÜACTIO.

i r. Ducatur a C ad A méta I CA, il Mr;
2.4 Super C A b fiat triangulum’æquîëÂb 1, 1,

laterum. CDA.
3. Centra Ç , radio CB defcribec c Petiot--

circulum. ’ « à; i
4, Lame D C a. produc nique ad Cir- deal. 2.

cumferentiamrin VA M m
g. Centra D radio D E c dcicijibcdolata

arcum circuli EF. ’
6. Denique latus ID A ç produc ns- f un.»

que ad ifium arcum in F.
Dico lineam AF elle æqualcm «in:

sa.
. Ï J ’ DE.
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DEMONSTRATIO.’

sans. s DF æ DEg.
1min. DA’ a) DC. l1.

tu.» I AF a, (:111.kneeq. AtquiBC a0 CE. k.
, aux. ’ .Ergo AF æ BC. l. QEÆ.

rrobuo PRO pas 1:19-111.

Dntis zinnias 7’85th intriqua-
liImsA 19’ B6,- demnjori 36mi-
nori A agneler» retînt» ’28 E de-

mime.

CON;
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CONSTRUCTIO.

,1. Ad lincæ CB extremitatem B, Tub
quolibet anguio 3 pana rcâam B D æ- a 2. I.
qualem minori A.

2. Centra B radio BD b defcribo nr- b un. y
cum circuli, feeantem reânm CB in E.

Dico lineam B E elle æqualemip-
fi A.

DEMONSTRATIO.

V c Quiet (un:BE æ BD c. radii ajufdcmCM’Sî
ci-rculi.

Atqui A a) BD d; d Par con-
firuâionem.

Ergo BEC au A. d. CLEF. du].

p. par).
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Paorosrno 1V;
Si in triunguli: A B C. D E F;

unum lutas A B , uni DE: 19’
alterum A C alteri? Ffit aqua-
çle; ut 19’ anguli 94. ÊD. zflis Ia-

teribus contenti fint egunles;.E-
rit gringue bufis B C Æqflflliî E F,

ungulu: B ungulo E :Iut 35’ C
ipfi F; Et triangulum ARC ae-
quule triangule D EH.

h A - n

A AB CDEMONSTRATIO.
Concipiamus Triangulum DEF [tu

perimponi triangule ABC, ira ut un,-
âum Brada: in B , 8e larus ED uper
B A 5 .quando punfium D præcife Sa-

et
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der in A, quia larera A B 8c DE dan-
tur æqualia. fl

Deinde larus D F cadet fuper A C,
quia anguli BA C. E D F ponuntur æ-
quales. a

Denique punâum F inecefliario- cadet
in C , quia latex-a A C. DF faut arqua-

lla. a n , "4.8,!Ergo punâum E idem cri: cum B;
8: F cum C. Ergolinea EF congrue:
cum A C, adeoque ipfi erir æqualis: &
omnes anguli congruent , ut 8c rota
triangula: quare illa fun: aqualia. a

Q. E0 D.

D a PRO:
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Paorosrrro V.

nm” Ijbfcelis Trianguli a! B C qui
ad lmfin flint unguli B. C. inter
je fient agneler.

B ce i)DEMONSTRATIO.
Concipîamus Triangulum A B C. ad-

huc (cruel , fed fitu contraria, aile paf-
rum , ut A c b." Tum in Triangulis.
ABC. Acb. erir.

l A B a) Ac.mus i A C æ Ah.
Angulus A a) A.

’ Ego:
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Ergo duo illa Triangula fe barbent juxvg

ra præcedentem 4.1. Adeoque el’r

Angulus B au c.
Arquieriam Ang: C a) c.

Ego CR B æ C. a Q. E, malin;

ICOROLLARIUM.
Omne Triangulum æquilaterum, cil:

eriam æquiangulum.

r ç A[A
Il xaD B

DEMONSTRATIQ
Sumto latere B C pro bafi cri:

Angulus B sa C. à A a» L.
Sumro veto latere C A pro bail, erit etiam

Angulus A 33C. il V

Ergo erir A æ B- b beJ;Adcoque tres A. »B. C erunr æquales.

A QEJ)
D 3 PRO:
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Pnopuosrrro Vl.
mon sa Si Trinnguli A B C duo unguli

’ÎB. C. inter je nqunlesfuerint , Ia-

teru AC. A B aquulibus ungulis
oppafitn , etinm inter je erunt e-

quuliu. A
A ,A’A

13 c c l)Inverfa præcedenrîs V; i .

DEMONSTATIO.
Concipiam’us irerum , ut ante , Trian-

gulum AB C adhuc femel contrario fitu
elfe pofitum. ’-
Tunc in Triangulis AB C. A cb. cri:

Angulus B :0 c.
An ulus C a) b.
Bars BC . au ch.
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Si jam Bafis c b imponarur Bali B C v

illa: ab omni parte congruent: Et propret
æqualirarem angulorum B. c. ut& C. b.
lams c A cadet fuper-B A: 8c larus b A
Taper C A 3 adeoque punéium A cadet

in A: .Si enim duo illa punâa A 8c A non
coinciderent , tum latera c A. bA non
caderenr fuper BA. CA : adeoque an-
guli B 8: c : ut 8c C. b. non forent æ-
quales: contra Hyporhcfin.

Quare , cum jam omnia congruant, erir
Larus AB a) Ac.
At verolarus A c cil idem cum AC. i

Ergo AB a) AC.

COROLLARIUM.
Omne Triangulum æquiangulum cit

æquilaterum.

D 4. pDE-
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DEMONSTRATIO.

Pofito angulo B en C, erit
Latus .AB sa AC. 3

Pofiro angulo C au A, cri:
Latus AB æ BC. a

.6. I.

b As. r. Ergo erit latus A C a) B C. b
Adcoque tria latcra A B. A C. B C arum
æqualia. Q. E, D.

PROPOSITID VIL
111cm. 4. Hec tnntum- infinie deman-

flratiani propofitionis figuentis,
quam disque illa hac morio de-
monfirumus.

PRO4
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PROPOSI-TIO V111.
Si duo Trinngulu 9426. DEF. Tirer. a.

luterez A B. ,B C..duobus lateribus

DE. E F. agnelin balzan: , ul-
terum alteri ,- ut 65’ bnfin A C
arquaient [infi’D F : 1114 etiàm eut-q

gulum AB C. angqu TEE.» "
qualem hubebunt , annamites refiis

contentum.

3 . . E
AÔV’É in

L G Il l. a

Hæc cil inverfa præcedenris 1V.

D J; DE-
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, mob. 4.

’s8 EUCLIDts
DEMONSTRAjTIO.

Cancipiamus Triangulum A G C cfiè
idem cum D E F: ducaturque B G : 86
crunr ABG 86 GBG, duo triangula

Iloicclia; ’Eritque aangulus A B G æ A G B. LA
Ut8c’angulus CBG :0 CG B. l i

Angulus ABC æ AGC. b
EH aurem DEF idem cum AGC.
vErgo efl ABC a) DEF.

Pnorosrrro 1X.
Tutu»: ungulum refiïlineum

B A C bifurinm fleure.

CON«
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CONSTRUCTIO.
1. A lareribus A B , A C abfcinde

5 partes æquales A D. A E. a 3. I.
2. Super duéta D E conflitue b trian- b h L

gulum æquilarcrum DER
3. Duc reâam AF.
Dico illam, bifariam dividere angulum

3A C.

DE-MONSTRATIO.
In Triangulis AD F A E F,

Larus AD a) AF .Larus D F a) EF PCr conflruâionem.
Latus AF a) A F , quia utrique com.-

mune.

Ergo angulus DAF soc EA F. e 8. I.

COROLLARIUM.
Hinc peut metiodus daim» 4n-

gulum [ecnndi in «annale: angulos

4. 8. 16. Ut. fingulas nimirnm
parte; iterum bifizrium dividende.

SCHO-



                                                                     

sa VEUCLIDIS
SCHOLIUM.,

Toteflnutem prqoofitioni: con-
flruêiio hoc mode in compendium ’

’redtzgi.

I 1. Inlezterilzus AB. AC. firme

agneler A D. A E. -
1.1. Centri: D (7E , quolibet-

cunque radio defcribeduos anus
fe interfèmntes in F.

(infinie reflet A F angarie»:
f1? A C bifecalzit.

PROJ *



                                                                     

Luna Prunus. 65
Pnoposrrro X.

Datant refilant terminatam nabi. y.
GH bifariam fecare.

CONSTRUCTIO.
I. Super data GH confiitue I rrian- a i. La

gulum æquilaterum G A H.
i a. Angulum A divide bifariam b. re- b 9. L
fla A F.

Dico illam lineam G H dividcre bi-
fariam.

DEMONSTRATÎQ
In Triangulis AIG. AI’H.

Latus G A au H A. pet confitu-
âionem. "

. ’Latus



                                                                     

’62; En-CLroIs
Latus AI æ A I , [en unique com;

mune. j ’ ’
Angulus G AI sa HA I. par cana

,flruâionem.

c ç. 1. Ergo ° Bafis G1 au SI H: adeoque linea
CH feéla efl’bifariam. Q E. F-

SCHOLIUM.
Huju: opera-

tionis etiam tale
a]! compendium.

centrât G à
H ,. aquali radio
«trinque deliri-
bantur anus je
interfeeantes in

H A (’9’ F.

.Tam "il;
A F, bifmbit re-
alia G H in I.

Notandum e;
riant pro fequen-

,I ri propofirione"M ret’r’am AF eflè
perpndicularem ipji CH ex purifia date I
utrimque moiteur».

5’

raca



                                                                     

n-vnx’: rima!- ne?

T

.-.w-1.. TY

LIBER Palmas. 6;
Pnorosrru)XL
Data refîa D F apunfio 1 in ea au. a.

datoperpendicularem 1A excita".

A.

LaIIl.) ICONSTRUCTIQ.
1 A punâo I utrinque fume a partes a s. I.

inter le æquales ID. 1E.
a. Super rota D E conflirue b triangu- b r, x,

(luth æquilarerum D A E,
g. Duc rcâam A I.
Dico illam elfe perpendicularem qnæ-

Gram.

DEMONSTRAËTIO.
In rriangulis A ID. AIE.

Latus AD au" AE.’ perçonllruâio-

Larus ID au 1E. nem. t
Larus AI a) AI.

Ergo Angulus A l D au a AIE. Adeov a 3- 1o
que AI cil quæfita b perpendicularis. boche.

. , Q.PROf



                                                                     

64 EUCLIDtsPROPOSITIO X11,
mon. 7. Ex data primo A extra lineam D E, ad

ipfirm lineam perpendirularem 4mm.

CONSTRUC T10.
a un. a. I. Centra A tali radio defcribe acira

culum,ut reâam datam lacet in duobus
punâis DE;

hmm. z. Duc breâas AD. AE.
c 10.1, 3. Lineam DE c divide bifariam in

punâo I.
Dico dnâam AI elle quæfiram pet:

pendicularem.

DEMONSTRATIO.
In Triangulis A I D. A I E.

Latus ADao AE. quia fnnt radiiejusc
dem circuli.

Larus I Dan 1E. pet conflrufiionem,
Latus A I æ AI.

a 8. I. Ergo augulus AlDiao il AIE. Ergd AI
eDeflro.Cflî quæfita c perpendicularis. Q E. F.

’ R 0o



                                                                     

Lrnnn. Prunus. a;
PROPOSITIO Xlll.
Cam reflet [inca E B fitpm "tu 6»

"fiant C D ronfiflens , angulos
facit: aut duos mélos tant dama .
bus reflis annale: eficiet.

DEMONSTRATIO.
v Centre B, quolibet radio, defcripto
Circule erir reâa C D Diamereriflius
Circuli, quia. tranfir per. Centrum B8:
utrinque terminarur in peripheriâ: adeo-

Aque CAED crié Scmicirculus a qui "JET;
poutine: menfutam’ duorum ,angulorum °

a v 4 v Il E i méta.



                                                                     

66 tEUCLtbréH
reâorum: Cum jam idem Semicirculus
etîam contineat .arcum C E , qui cil:
mcnfura anguli C B E , una cum arcu
ED , menfura anguli E B D , fequitur

» duos angulos CBE, EBD limai fumas
clic æquales duobus reâis.

A.

(Ï:x B j DAlia’nraMONSTn-Arro.

Reéta E B cum DG aut farcit unim-
3061"» que æquales, adeoque a dues reâos, aut

non facit. ’
Si non facit , ex punâe B exciterur

b "o le bperpendicularis B A : Ieruntque duo an-
li O 8: P En Q fmguli reâi adeoque,

’OÆPŒQæizR. ”
Atqui mg: S æ O DE! P. ’ i

liage S En (La a WVŒOÔE D.

- . Saris



                                                                     

Lutin P11! nus; F57
, « Satis’eornmode hic, demonfirari ’pote-

juin duo Thcoœruata fequentia. j ; I

T H E a R E M A r.

In omni ,Triangulo tre’: anguli

A. B. C.fimul [nanti agitait: fient

duobus mais. i «
IDEMONSÎRAÎIO.

In Triangule Reâangulo.

A

si.. 1’5m .11-: L - ami l. 2’ I

1 un.i r 11---..- *a E . .»Diviân. latuil’iui A3. B C bilaient in
Dû: E. duaria’urÏperpendicularea DE

&EF;ut&BFuz 4153-”w Tum in Triangulis ADFÇBDF. En:

" ’ ’ nageant
.. . . DF:œ*-Dp.;.:.

’ flagadas ’D-arJviiDV-ï A.

,inErgÂoang: A5531?! "Je
.î ” ,’ E a Bodcm



                                                                     

«68 -Eocrnnt’s
iodent mode jeriam in Triangulis

BERCEF ; pet eandem 4. I. angu-
lus EBF æqualis angulo E C F.

Achqne pet additionem duo anguli
A 8c C fimul erunr æquales duobusABF.
C B F fimul fumtis , hac efi angulo ABC :
arqnitABC cil: reâus: Ergo A 8c C
fimul erunr æquales uni’reéto : Etper
confequens rtes Anguli A. B. C. fimul
æquales erunr duobus reâis.

In Triangulo Obliquangulo.

B LV1) 2013.13 c
, ’ Duâa perpendiculariAD , obtînm-
rnr duo, Triangulafieâangula . A D ÀB.
Al) C , quorum omnes anguli ,jutrta

v-præcedenria , arquales faut 4. Reâis : a
quibus li fubtrahantur duo anguli Reâi
ad .D-pofiti , qui ad Triangulum AB C
mon pertinent , remanebunt tres anguli
.Trianguli A B C æquales duobus Reâis.

Il .rL’ni’» .: Q0180 D.

. IHEOf



                                                                     

LIBER-P’RIMÜS. 69.

THEOREMA In 3*
  Trianguli ABC ana IatereBC

Produâo t’ai-E ,7. -,extcrnus "angulm;

A C E ,- duokaSjnternis U m’a:
finisl’fi 35’ B-rfiml [amis

lis eflo - L (il

fifi v

B ., V
DEMQN magana,

Anguli A C B ÈfA a a 13- I-
Angulî ACB ŒA’ÆB a) z Réais.

ErgoACBÆACEæACBŒAŒB-
Demtq utrinqqcæommuni afigüld’ACB.   l

L Remanèt   Ë; ab A æ 13.41 b M ,,
u

W153 * CO-



                                                                     

7G EUCLHDJs"
COROLLIAïRIUM I.

Ï’ hmm dngùlênmiüs Trié muli

34 Bicëfiinul [amuï flint æquale: à,

tribu: aiguës cujufiy’nqua Maïa;-

Trianguli D E F: niâmgfimul

fis.Et r (glanda d’un «pli B. C unius

Trianguli æqualpf flint duobus
alterius E. P. çfÏt ploque tanins

A Walëjerëàà,  

A .D
I fi c  ; V4D’EMONST’RATIO.

. ,5" PAnaL*
  Anguli AÆBŒCæ zReâis. l a

"mm. Angulli D ELÆF a) 2Ecfiis. l?

Ergo AŒBÜLÏCæDŒEŒF.

-ufi   :.- PARS



                                                                     

LI-BERFPRIMÙS. 7!

PARS Il.

AÆBÆC æ bPan.1.BŒC .3) BÉBÉ,"

.A a) D C .1 -ch.;.
CORoLÎLARIUMÎLL

In Triangqu Ijofidelrefikàl-l .
gulo A C D angqli 4d Imfin
T fin»! jèmirçfli. Ï à...

, 1: -Et : .. --.- -æsr .
J www A B 615 .TiÂmeÊer

iIIius angulos v bific’riam flan.



                                                                     

72. EUCLIDIS
DEM ONSTRATIO.

PARS I.

In Quadrato ABCD duâa Dîamc-
tro A D , arum A C D. A BD Trian-
gula Ifofcclia 8: Rcâmgula, adeoque in
Triangulo A C D , ànguliàQôz T arqua-

". Î: les inter f6. a Deindc.r

brhcou. æ C Æ Tua î .b.
u .. C œIIR.IîS’.

QÆT 5939;! R. -
Atqui Q l æ T

V E139 Q8: T 61135119) Semiïcâm,

i 7 PME-5.1.32.
Eodem mode , quo demonflratum en:

in Triangulo A C D nngulos Q3! T
fingulos and fcmîrëâosk; ctîam probari

poterit in Triangulo ABID angulos O
81 S fingulos cire (erpirèâos: Unde jam
flatim faquitur, quatuor angulos Q T.
S. O. (’ch inter fe æqualcs ; adeoque miam

u patec diamétrum AD, angulos A &D
(acare Bifariam. - A r w

Q E. D.
C0-



                                                                     

Lrnnn PRIMÙS. 7;
COROLLARIUM 111.

dngulus trianguli æquîlateri

, 41 ana tarifia duorum raflant»,
dut dam mm unius Reflis.

A

B D» , » "
DEMONSTRATIO.

Anguli A Æ B Æ C fimul (un: a) z R. a aThcom.
Arquî tres illi anguli A.B.C. funt æqualcs.b www.

Ergo finguli fun: a) uni tertïæ z Re&o«
mm.

Deinde angulo A bilèâo par lineam
A D , facile panet c illam effe bafi pcr- c 4.1.
peudîcularem : adeoque cum in Trian-
gulo A D B: angulus AD B fit raflas,

E 5 angu-



                                                                     

74 15150111018
angulgs B 8c B A fimul faccre 111mm
Rcâum feu trcs tafias nhius Reâi : Cam
jam angulus BAD fit femiffis anguli B,
fcquimr Muni CH": uniin téniam «St an-
gulum- 5B7 çflî: lduas tcrtiaï mains Reâi: .

I .- Q. E. D,

SCHOLIUM.
Omnis figura reflilinea divè

ditur in ton triangula , guet I14-
bet Iatem, demptis duobus a U
anguli triangulorum conflituunt
angulos figura.

- *.1; :11. : LDED



                                                                     

LIBEKqur-Us. 7.51
DEMONÏSTRÀITIOf

î ; . B :- q
- 4111:: quodübe: Polygonum ex: gr; pen-

mgohum A B CDBE ,1 fumaturœlîquod
puhfl’um Pyrex quo ad fingulos angulos
ducantur 16613:? Ba obtirjcBuhtùr’ïtot

triangula quot figura habcrlatera, adeo-
que hic quinqnc triangula. f -’ v 1

Cum auteur unumquodquço triangle
lum continègcÛduos angulos marcs ( par
Th: I. ) quinquc triangula cônrincbunt
io angulos reâos ; a quibus fi deman-
tur anguli reâî quatuor circa F pofirî
( 13. I.) qui ad figuram non pertinent,
31511161)th pro angulis figuræ 6 anguli

1. «

Cum



                                                                     

76 EUCLrnrs
Cam jam duo anguli rcâîcontînean-

tu: in uno triangulo, 4cnmtîn duobus
ë: 6 in tribus triangulis.

Undc jam concludimus pentagonum
ex une angulo dividi poire in tria trian-
gula: hoc cit in rot triangula, quo: fi-
gura habct’ lutera dcmptîs duObus.

Quai demonfirnio uniyetfalîs 11R pro
omnibus polygonis; a Tabellæ lèguen-
tis CR fuùdamcntum.

Latera .
Trianguli .1 A aAngulircflî ’- I ’ 1 1°

Latcrà. 8l 16:11: lTrianguh ,1. , 8-! 9,1 me .
Angulxrcfil u .1. L4 [BÊTE-

Cujus hic CR Senfiîè. "figura ExèGrr’

6 laterum , ’dividi vpotcfl, i114 tridngula ;
81 illiusIanguli omnes "1121113166105.

il

1’110;



                                                                     

Liman; Prunus; ’77.

Pnoposnno XIV.
’ Si ad alicujus rafle AB pun- mon;

6214m B dune rafle C B. D B non
4d cardan; partes (12454 ,’ angulos

l qui fun: deinceps A3 D. A BC
duobus Reâis arquais: ficerint ,
in direâum mm: iflæ refis , 110c
ejl C B D crit 24114 lima R254

Invcrfiêçfâîccdeâtîs 2&1;

f A Xi

DEMONSTRATIQ.
Ex quolibèt [31.111610 A lîncæ AB,

id quæh’bct puna; D 8: C , ducnntur

. l . AI).



                                                                     

x73 .1 E U c e. un a 1
A D. A C. a; obtinebuntur duo Trial);

.gulaAlU. ABnguol-um . ’
;;*;°1° 6 Anguli fimul a) 4. Reâis à

z Anguli ad B au a. Rails

4. Reliqui; [en ; - .
3 D4A C.’&C&D a) a Reâis. t

A ErgoDA-C eftTtinngulum refiilincu
adeoque D B C lineaBeâa. e .

Mia DEMONSTRABTIO. »
J

Iterum Centra B, quolibet radio de-
fCIibfltBYËCüCBIUÇ B C A BD , I cujus ar-

cus CE erit menfura anguli C B E, 86
I arcus E ruenfura anguli EBD, cum

jam dm 308m 9351351539 1mm"-

, * " Il"



                                                                     

L15 En P1112111 s.
tue mais duobus reâis , Epatetduçs ar-
cus CE 8c ÉD,*hoe en mm CED
comprebemiere mçnfuras duorumv teflo-
rum , adeoque i arcuirfC E D. Cire 56-3 116::
micirculum. I » a 1 . n°519°5
L Cam amena Sçnyîcireulus ab inte
Circule non pour: abfcindi nil? perD1i«
metrum : chu’inn lineam C B D- en?
Dînmctrum iflius Circuli 5 ideoque ex
naturç Diametri illam elfe lineam Re-

âam.» Q. E. D. i



                                                                     

80 ,rEUCLIDIS.’
PARO’POSITÎO XV.

mon; Si due raflas A B. C D fi in-
vicemfecem: , angulos 4d verticem
E oppofitosg [cilicet E (à P raqua;

Il: inter je fadent.

DEMONSTRATIO.
Anguli EŒanzR. a

(13.1. Angulî P æ 0 æ 2 R-

hmm. ErgObE 55 OæP &I 0.
ablato utrimque O.

un. - n°399:



                                                                     

Luna P3114115. si.
COROLLARIUMI.

Tua rafla: femmes fi mutuo
ud punflum interfifiionis quatuor
angulos fuciunt quatuor mais Æ-

quules. ’
DEMONSTRATIO.

Anguli E Æ CL° æ z Radis. . .
Urôc P Æ O a au z Rcâis. 5’11 "il.

Ergo 4. mg: E QŒ P En 0 a) 4Re&is.

COROLLARIUM Il.
Omne: augulz’ . circa idem pun-

flum Conflitutz’ «squales, fimt qua-

tuor mais. - ’



                                                                     

82’ Eucntnté’

DEMONSTRATI’Ou

Omne: anguli qui pomme confiituî
intra angulum E ,1 fimul fumti funtao an-

gqu E. I ’Omnes anguli întra Q1» ipfi Q;

Omnes intra P :0 ipfi P. A,
Omnes inm O a) ipfi O.

xErgo omnes intra 4 ifios angulos [une
a) ipfis E. Q. P. O.

Atqui hi fun: a) 4. Reé’cis.

Ergo etiam omnes ifl:î Tant a) 4. Reâis.

PRO:
--.A. vww



                                                                     

ann PRIMÛSÂ 83,

PROPOSITIO KV].-
Trianguli A B C uni; latere A B ’

produc’ïo in Eaxtcruur- angulus AC

utrolibetinterno 19’ oppofioo A vol

B major efl.

B? .DEMONSÎFRAITIO.

Hæc continetur in Theoremate Il.

Prop: 13. I. tSi enim externus angulus A C E fil:
zqualis duobus A a: B fimul fumtis, ut
ibi demonflratum CR ,’ necefiàrio feun
tut, illum cire majorent nuclibet velA
vçl B feparatim (une.

F 2 ’ A



                                                                     

84’. .EuCLlnts

1 Pn"orosirno XVII;
Dianguli ARC duo auguli B. C.

me] duo alii quilz’bet , quocunque

morio fimgolfitmti , duobus. "me .

fiant minores. , -

A.

En
TDEMONSTRATIO.

Hæc fimiliterr continetur in Theore-

mate I. Prop: 13. I. i v
, Si enim tres anguli A. B. C. fimul

fumti faut æquales duobus Reâis; utibi
demonflratum en: , neceffario fequitur,
duos Æ. C. vel A. B. vel A. C. fimul
glumes, debere minores elfe duobus 1e-

1:.

’ 4,- , . Goa



                                                                     

11an Paniers:- 8g
COROLLARIUM I.

la muni Triangqu , cujus nuai
augulus fum’t Reflux 111110121311qu

reliqui finît acuti; .v
Cafus I , in Triangnlo Rétanguîo.

A.

Il cDEMQNSTRATIO.
Tres anguli AæBæcmReaïs. . mur;

’ Atqui B æ 1 Reâo. lis
Ergo A Æ a) I Reâo.

Et confequenter A 8c C finguliacuti.

il: j Came



                                                                     

86, IEUCLIDIS’
Cafus Il. in Triangulo Obtufangulo.

T res anguli C Æ D 5:! E6: z Reâis. La .
Atqui D ç 1 Reâo. , 3-

Ergo CŒE D I Reâo.
Adeoque a fortiori fequitur angulos C
à E lingules cire arcures... .1 ,

fi ’ Q E. D; V’
v

CO-



                                                                     

11131111 PRIMUS. 87

COROLLARIUMIL

Omne: auguli Triauquh’ aqui-
’Iateri, 35’ Trianguliùljôfielis au-

gulifupra bafin film! mai.

A

a oDEMÇNSTRATIQ
Cam omne Trianguium æquilaterum

etiam fit Ifofceles,- confiderernus Trian-
gulum appofitum AB C: in quo ad ba-
fin duo anguli

B Bd C (un: D z Reftis. n a 17.1-
Atqui B au C. bq 5,4,

Ergo B 8c C (inguli (ont D I Reéto.
E; pet confequens (un: and.

" E. D.
F 4 PRO.



                                                                     

11:01.1 I .

l’un"!
l 3. l.

b 5- la

38 Echlors
P ROPOSITIO XVlII.
q Omnir Trianguli’A B C maxi-

m0 lateri A C opponitur maximas

athsABC.

DEMONSTRATIÔ
Proluâa C B in D , ut fiat A D au AC.
Ut 8c produâa A B in E, ut fiat

CE a) CA.
Brie

Angulus ABC, fi. D a
Atqui D æ ACE. b"

E130 A B C C A C B.

1 Deinde.

-m 1s..- -«.-.---æ4--N.



                                                                     

if

1.131111 Prunus. 39j
Deinde. i

Angulus ABC 4 E. a
.Atqui E œ BAC. b.

U [Ergo ABC 4BAC. ,
Mia DEMONSTRATIO.

1: dE media duorum laterum AB. BC.
duêtis perpendicularibusD E. F G : ut &
lineis BE. BG.
Duo Triangula AD E. BDE fe habent

juxta 4.1.
Adeoque angulus A æ ARE.

Arqui ABC’S ARE.
Ergo ABC C A.Deinde etiam

Duo Triang: BFG. CFG. fun: juxta 4.. I.
Adeoqueangulus GBC a) C.

Arqui ABC 4 GBC.
Ergo ABC 4- C.

Q E. D.
F 5 PRO.



                                                                     

a Ixion
Der. 4.

C

95 EUCLIDrs
PROPOSITIO XIX.
In omni Triangqu A B C ma-

xima angqu A BC. opponitur Ia-
tus maximum A C.

Iuvcrfa præcedentis X V I I I.

Prætcr fuperiorem præparationem an.-
guli D A C. ACE , bifecentiir mais
A F. EG: facile pare: mas Iatera D C.
AE dividcre biFariam per 4. I.

Tum DA æ AC, C DC. a
Sumtis fcmiflibus, etit. .

, A C (î PC." Atqni F C 4 B C.
Ergo A C malta 4 B C.
* ’ . Deinde



                                                                     

LIBERPRIMUS. 91
Deinde etiam;

AC se CE e AE.
En: AC a AG.
Ami. AG e A3.
Ergo I AC multo C AB.

Alia DEMONSTRATIO.

B v CBifeâîs angulis A 8! C , per lineas
reâas AF, CG, ex angulo B maxima
ad ifias bifecantes ducantur perpendicu-
lares BFD , B GE: Erunt

ln Triangulîs AF B. A F D.

AnguliAŒFæAŒF.
Ergo tertius A B F en tertio A D F. a a

Adcoque In Triangnlo A BD cri:

p AB aoAD.b b6.l.
Atqui A C 4 A D.
E130 AC 4 AB.

Simi«



                                                                     

9: EUCLIDIS.Similîter in Triangulis ces. ces.

Anguli CŒGaoCŒG.
A Ergo rertius C B G au C E G.

b 6. x. Adeoque in Triang: C B E trie. h

I i I C B a) C E.
Atqui A C 4 C E.
Ergo AC 4 BC.

QI El D.

PRO.



                                                                     

Lr’unn P1111113;

i Pnoro’sr’rl-o
Wagon 3c duoIaterafcil.

A B. A C. autqalz’o quocunquc
mode fir’nul fumpta relique Bc

faut majora.

a, aDEMONSTRATLQ
Propofitionis hujus verîtas immediare

finit ex Archimedæa liriez Reflet defini-
tione; Ad oculum enim paret viam pet
quamlinea flafla BAC a B ad C ana:
cil diverfam erre, a via lineæ B C, qua:

flamitur refila. .Ergo liriez reâa B C efit omnium mi-
nima , qu: a B ad C porefi duci.

Adeoqu’e etiaui linea refis: B C cri: ?

liges: flafla BA C. Q. E. D.
PRO-



                                                                     

94. Eucnprnlsq
PnoeosrTronXI.

"39° Sia terminis uniusjateris B C
intra triangulum jungantur duo
rafla B D. C D : ba lateribus tri-
anguli B A. A C minores quidam.

wwtsmammvmrmghm
B D C. continelzunt.

DEMONSTRATIQ
PARS I.

Peu Archimedæam reâæ lineæ defini-
tionem linea B C cit omnium brevifli.
ma, quæ a B ducipoffunt ad C. Ergofi
a B ad C per aliam viam ducatur linea five
incurvata five flafla , ut B A C, vcl BD C.
neceiïario illa via erit major. Pater autem
ad oculum que punfturu, fraôtionis ma:

85



                                                                     

LunRPmMUs.’ 95’
gis a lime: B C recepiez, eo vieux et
quam ifia 11m proeeciet efië’etiani Ion.

giorem, adeoque etizm lineam efle nia-

prem. .7 - « - rArquî punâum fraôtiqniiA magis a

fines B C recedit. uam D. Ergo linca
3A C crie major ricinea B D G.

P A R s Il
a Externus anguIUS BDÇ 4 DÉC.

interno.a ’ V "6’ L
Arqui angulus DE: 4 interne. b 546. k

Ergo anguius B D C multo 4 LA
r q. E. D. .,

.0

à «.- i PvRo.-.



                                                                     

Probl. 80

’96 EAUCLÏDÏS

PROPosrrio XXIIQ
Ex datis tribus refiis A. B. C.

quam» du qualibet tartira fimt
majores , Triangulum conflituere.

.4... .9-

DF-Ïc KG Il

CONSTRUCTIO.
I . In infinita linea D H , lineis dada

A. B. C. fume æquales DE FG. CH.
z. Centre F 86 radio FD defcribe Cir-

culum D I , 8: centra G radio G H circud

lum H I. A3. Ex punâo interfeâionis I , ducau-
A turrerâtæIF. IG.

Dico FIG efle triangulum quæiitum.

DEMONSTRATIO.
aMIsÆI a) aDE a) A.

bbcirg. G1 æ 56H au C

Per con-
F G au B ’ firuêionem.

..E.F.
Q P1104"



                                                                     

Fi na à a-

LIBERpPRIMus. 97’
Pno’posr 110 xxni.

Ad data rafla A B purflumcpmblo 9o
angulo reflilineo D E F arquaient
G CB (fiacre.

[réa
I. 1.

1. In mais E H. E1 fume duo punfla
D.F. iliaque jauge reâa linea F.

z. Tum a fiat ad punâum C ltriangulum: 2” 1’

G C B , habens latterai æqualia lateribus
.trianguli D E F.

Dico angulum G C B cm: æqunlem ipfi .

D E F. » - 1
DEM ONSTRA T1 o.

In triangulis G CB. DER r
Latus G C :0 D E, I Pcr confira-
LatusICB a) EF &ionem.
Lams B-G a) F D . i
1*ng angulus ces. au) E15- A; un

I .QE.P. A«a " me.



                                                                     

Mr.
l in

’98 - BEUCLrnts-L

Pnorosnro XXIV.
Si duo triangula B A C. B AD

duo laura B A. A C duobus B A
A D erg-14454 babueriut. alteri»):
alteri 5 unau: bora triangulu’ru ba--

bout anguluin iflis lauribur con-
tentum B A C majorant airera
B A D; babebitquofüo bafin B C.

majorera bafi 3D. a

PRÆPARATIO.
I. Centra A pet C defcribe circulum

îs mnfibit pet D nenni AC. AD poum)
i l à tur æquales: Et BC cadît Infra D. ’

a. DucatuneâaDG.

I r . ’ DE."



                                                                     

LGzn.anMUs. ç (99
.DEMON*’STRA"TIÔ.

In Triangulo A D C. latus A D
ponitur æquale AC. ergo angulus ’ i

’ S a) Q "Atqui S 4 O.
Ergo Q 4 O.

h Adeoque T multo 4 0.

1 Quare cum in triangulo B C D angu-
’ lus T fit 4 0 erit latus feu Bafis BC
major * bafi BD. * ’9’ L"q E. a. ,

1(l



                                                                     

5100 . EUCLrnrs’ ,
AIBDEMOËSTRATIO.

131..

q manif?
t Ex D duâa erpendicularî D E , in

Trianguio BDIË. iAngulus BDE eft 4 E.
Ergo pet I9. I.

Latus BE 4 BD.
AtquiBC 4 B E.
Ergo B C malta 4 B D.

Vel hoc macla ad candem figuram.
Ex C ad B D au: illius produâam duâa

perpendiculari C F , in Triangulo B F C.

Angulus F 4 C. r
Ergo pet 19. I. .

Latus BCC 4 BF.
Atqui BF 4 BD.

Ergo RÉ m9150 (BD.

x. 5. a; «Tania



                                                                     

Lrnznzpnruus: lof.
Tania DEMQNSTRQATIO. .

Angula DBC bifeéto ; ad bifecana
tem B E ex D ducatur perpendicularis

DEF: Tum à - I
In Triangulis BED. B E F.

AnguliBÆEæBŒE.
Ergo Cor: 13. I. .

Tertius D æ Tertio F.
. Adeoque per 6. I. h i x

Latus BF- soaBD. A
AtquiBC 4 3R ..- .7 .î

x Ergo eiiam;.B.Ci 4 -BD.: . 7 l

A [G à" i Î "mol.



                                                                     

.102; .’Encn’rnxs..2

y PROPOSIV’I’Iô-XXV;

me» . Si duo Triangula- ABC. ABD.
duo laiera A B. A C,«duobus Ia-

«terz’bus A B. A D”’aqualia bahu-

orz’nç. altçrum alteri ,- unum vero

Triangulum habeat tafia B C ma-
jorem altera 73 D ; rillud habelait
quoque angulum dB A Ç majorent

B A D. * a 1’. j
Inverfa præcedenhtie

DEMON 51111111 a.
. i Ducatur rèâa D C&angulusDA C

hilecetur lima AD.

W 5’- ? a 3 Tutu



                                                                     

111mm PRIMUS. 193i
Tum angulus EA D a: EAC.
, V Atquî EAD 4.BAD. Â
Ergo etiam BAC 4 BAD.
Adcoque BA C malta 4 BAD.

Et cadem cil: demonfiratio five punâum
B cadat in D C five infra illam-

Alia DEMONSTATIO-
1k

Hic duo Triangula Propofitioncm lpa- .
&amia , fun: B A C. B HI , in quibus
B AæBH ACæ HIE B1fisBC 4 Ba-
li B I : demonlirandurn en: quad li: angu-

lus BAC .4 Bl-II. v
Tum duâa AH. m8: CG sa 1H (en CA:

Emnt A B H. A CG (Triangula Ilolcelia.
Adeoquc angulus CGA a) CAC.
Arquî CGA a: IHA.

’ ’Ergo I CAC 4IHA.’)Â

Angulus BAH æ BHAr) .
îrit anjlus BAC 4 BHI 1153i Ü. V



                                                                     

194.- «EUCLIIDJS

Pniovas 1 r I-O* XXVI.
mon , Si élue trianguler duos angulos
’7’ duobus angulis equales habuerint,

alterum alteri , i7 miam lattis uni
[ami equale , five quad adjacet:
aqualilius angulis, five quad uni
aqualium angulorum fitbtendituri;

Illa Ü reliqua lutera reliquis la-
teribus aqualia habebunt , alterum
alteri , «a reliquum angulum re-
liquo angulo.

D A. V n i
E VA en 1:. ce
DEMONSTR’ATlOL

CASUS I.V
pHSi BCpOnatur a) E F: tum ixæc pro-

politio convenir e-um præcedenrë’ V1;
adeoqueeadcm e91 Denier-gram.

A i 1 C A-.t.



                                                                     

Luisa Pumas; le;
CAS us IL

Si AB panatur a: D E: quia jam
anguli B. C ponanturæquales E. F. etiam
(Corail: 13. I. ) erit tertius A æ tertio
D: adeoque rurfus par Cafum I in mis
Triangulis omnia emnt æqualia.

501101111M
Si duo Triangula ABC. DER

duo lutera AB. AC duobus late-
ribus DEÂ DF. equalia , alte-
rum alteri: ut 19’ ’augulos B. E,

aqualibusllateribus A C. EDFopa
pofitos aquales 3 ut [19’ pneuma
angulos «A. D, aqualz’bus late-

ribus’ itomprebenfis , fimiles ba-
b’eant 3 Illareliqua omnia barbon "

Inuit aqualia. ’ ’ L

DEMONSTRATIQA

. 651 Cm



                                                                     

pas Eucninxs
CAsus 1.-.

In Triangulis Reâangulis.

5.4. .

" - - ,. . . I 0 - CTrianguîùm D EF concîpiqtur appli-
catum ad Triangulî A B C latus A B , [cd

x fin: çontrario’; ut fi: idem cumTrianguo

l0ABG.., A g . .. «.1 .Quo fado GBC crîtlînca tafia, quia

- "4.1. duoanguliadBfunt rcâi:   J A.  
Deinde quîà A G. A C funtzæqualîa ,

MJ- crît angulus G a) C. .137 w .
Adeoqpe tertius G A Ë æ Tertio

c601. à)[il L Ergo dùo’Triaaguia A B c; à: A B G

a 4.1.’ feu D EF habent’omnia æqualia; d

2 Ï’ CAa



                                                                     

Lingn’Pn-Jnu’s. 101

, C A su s I I. »
. In Triangulis Obliquàngulîs.

D

G Boy-CTHEïr-
131’653 Perpendîcularibus A G. DH.
Iq Trian’gulis ABG, DEH’, cri:

Angulus G a? H, ’
. 1ABG æ DEH. W

Latus AB a) DE.
Ergo AC a) DH. ° ’ c951.

Q1311: duo Triaùgula AGC. DHFchc
356m juxta Cafum I. hujus Scholii: Er-

go a crit angulus C a) anguloF: 8: con-
f6queuter pet 26. I. in Triangulis A B C.
PEEomnia cran: squaw.   Q. E. D-

P R 0 



                                                                     

1.63  EUchn1sÎ

,PROPOSvIÏTIIO XXVII.
Theôr.
18.

Si in duaàreflds AB. C D "au
E Finddens angulos alterna, T. Q
«guzlas faciat , rafla inter je 0mm:

’   parallglæ.

’ 5132-4



                                                                     

Luna Pntmïus.   12:9 -
DEMONSTRATÏQ

ï Ex Gaz H «mais perpendiculagibus

GL. HK, Erit  - ’- 
1 In Triangulis GL’HÇHK 6.:

Angulus. L a) ’ K.
""QœjT.

Latus GH; ’cdmrhune.

  Ergo pur :6. L l I
Lama; GL. a) HK. a .

Adeoqne pet illa, que: fupra and De
finitîônèm parallelzirùm diâa (un: , enim:

lineæ AB. CD pataude;
CL E. D.

SCHoix’UM.

Cam jamËlemonfïêatumfic liricas A13.

CD elfe parallela’s, triangule. GLH.
HKG omnia habeant æqualia, confe-
.quçntcr çüamjpatct lineas G KLLH. a
perpendicularibus G L. HKabfciflas, in-
ter fe cire æqualcs 5 id quad Tacquetus
inter AxîQmata numerat. ’

2R0.



                                                                     

(in .EUCLIDIS A
PROPOSITIO XXVl-II.

Si in dans raflas A B. C il)
’ rafla E P incitions flûta: exter-
 ’ mm angulum 0 aqwléminterno

vadeafdem partes oppbfita .Q:
Aut fi facial: duos intçrno: 85’ ad

cafdempams P. .23 fimulæq’ua-

  le: duobus rcâis .- parallelæ OHM

inter [à rafle AB. G D.



                                                                     

fithm’uflwxw.)

LIBER rhums; in"
ADEMONSTRAATIO.

, Pues I. .
Angulus T’a) O. a w 7 . A l "sur.
Arqui (La) O pet propofitîonem.

Ergo I T sol; b ’ be.g. Adcoquc Jincæ A8. CD. (un: [and

rallelæ. c - . un
PARS Il.

AnguliÔ .P a) a mais. d » d ,3. I.
Atqui Q DE! P a 2. Reàiqaer Prop. ’

Ergcfl 0. 3:! P àQ æ P. (immun.
Lutrinque P.

(2th
Ergo , pet pattern peîmam huila 3 Huez

e
. A13. CD fun: parallelæ. W

qua;
-...-.. -.e -..«..... .

un.



                                                                     

’In’ EUCLIDI’s»

Praopos [no XXIX.
33;". . Si in redus parallelas A B.
. CT rafla EFincidas. . I

n. alunai anguli T. U Q
inter fie mm: «agadas. i

2.. Externus G erit æquali:
interna 334d enfilent partes op-

pofito R. . . I;..Œuo inferni 19’ ad caf-
de»; partes T. R. fimul arum:
squales duobus reflis.

A 924

44.-V A- Ak-À--.. A A A



                                                                     

,.
. t

Luzn Panic-s. n;
DEMONSTRA’II’IOQ

PARsL

Duâæi Perpemïiculares GL.-HK,erhm
æquales inter (e ,xjuxra ca , qua: adrdefini-
ticnem linearum parallelarum diâa [que

Adeoque 1. . hIn Triangulis G LH. H K G.
Latusz GL a) HK.

GH a) CH.
Angulus L œ K.

Ego angulus T a! Q b

I - H A Pute
bée l
26.11:oh r



                                                                     

x

114. 13.0614113154

PARS Il.

I i VQ GŒTæzReâis.W5 -RæQæzRe&is.-,°

un. q ErgoJGæTæRæsz-a
"flip? . Atqru r T æ Q. e

un . Iun. . Ergo G a) R..ç .

APARQ



                                                                     

Luna PIiIMUs. 115?
PARS III.

GCŒTæzReâis.g g :3. f3

Arqui G œ R. h hPeryuq«un.

Ergo R æ T a) z Reâîs.

(La E.

H z ’1’on



                                                                     

1:6. Il EUCLI’nrsv

PROPOSITIO XXX.

Mo Si du 76546. AB. CD. fait
pardieu ad eandam E F ; me
arum! quoque inter [à paralIeLe.

DEMONSTRATIO.
Dueatur 9er tres datas reâas liriea G K.

r 129.1. Angulus 0 a) P. î propter parallqlas

* A B. E F. .Angulus Q au P. ! propret parallelas

CHER -Ergo mg O a) Q alterna.
5 :7. 1. Adeoque ADB. C D fun: binter fe parfile.

PRO!



                                                                     

Lr-nmLPnIMxrs. 117 4

PROPOS n10 XXXI.
Ter (14mm parian»: durera Promo. e’

. limainAB, quaMCD firm-
ralldq.

CONSTRUCTIQK-
1. Ex panât; G ad datant C D duc

reôtam G uqlibet angulo .G H C.
z, Ad liriez. H punâum G fac 3 me un).

gulumH B æqualem angulo G H C. "
Dico B G produftam cire ipfi C D pa-

l ranehm. - . . v
DEMONSTRATIÏO.

Anguli alternî (me nanan; æ-
quales pet confiruâionem. Ergo b lineæ b ,7; L
A B. C D. film parallelæ.

.H; .PRO-



                                                                     

vus Euenrnrsv
PROPOSITIO XXXII.

gnon. Omnis Trianguli ana latere
. ,produfîo. ’ 1

g. Externus anglas; duobus
interrois 35’ oppofitis 49144123 efl.

z, Trianguli me angulifimul
fumti duobus refiis æquales fant.

A

B z d E r
Duæ hæ partes Men; dîcunt , quad duo

Theorematarîn Scholîo 13. I. demOn-
. filma, quævideri poterunt, cum omni-

’ bus fuis Corollariîs.

Ï - a. : ipRo.



                                                                     

V un; PRIMUS. lng
Înorosrr ro XXXIIIÂ

R654; AC. BD qui æqualesiïmh ’
parallelas A B. C D 4d enflem’”
partespconjungunt , illa 19’ ipfie æ-

k. ’quales jam: 19’ parallèle.

p A. Bv ’ a

r A .
. 6’ e.

c . DDEMONSTRATIO.
Duâa Dîametro A D , in Triangulis

B A D. A D C. . . -Latus A B æ C D par propofirionem. ,
Angulus i 0 a) Tpropter parallelasa :9. I.

A B. C D.
Latus AD a) A D.

,Ergo per4. omnià fuma’qualia , ni’m.

Lams A C 3:) BD.
,Angulus Q au S, adeoquebA Ch 17. L ,

8: B D parallelæ. l
H4. PRO;



                                                                     

1

sen? PEUCLIJDIIS
Ph ovos r r I o XXXÎV.

1230!» Tarallelogrgmmi A B C 7)
oppojîm lutera (9 .anguli arqua-

lia faut; jipfitmqw a Tiametro
ficatur bifizriam. -

DEMON’S-TRATIO.

A a
C

. In Triangulîs BA,D. ADC. I
Angulus a O a) T propret parallelas

"9* AB. CD.- * t 4. , Angulus a S æ Qpropter parallelas

. A C. B D.- ILatus A D æ Ail).
Ergo pet 26. omnia fun: æqualia; la

Latus AB a) CD. l .
Larus BD au A C.

A Angulus B a) C.
Adeoque per 4. Triangula BAD. ADG

inter fefunt æqualia. . Voca-

fü-.--...-..



                                                                     

Luna Paruus. m
S C H 0 L I U M I.

Vocatîs in auxilium illîs , quæ an-
tea ad Definirionem 5. Libri I. de ge-
neratione Superficiei diâcr fun: , 8c iîs
qua: poflea ad definitîoncm r. Libri I I.
ab hifce non dependentem dieentur, fa-
cile ex hac propofitione elicitur dimen-
fio 8c area parallcgrammi reâanguli , qua:
producirur ex multiplicatione duorumlar-
terum contiguqrum , feu quæ unum ex
angulîs reâis comprehendunr.

Sic Ex: Gr; fi .parallelogrammireâanfi
guli A C D latus A C ponatur 4. pe-
dum , CD 6 pedum; multiplicetur4pcr
6 , 8c obrinebîtur prodùétum ’24. pedum

quadratorum pro area parallelogrammî

reâangqli. I .Œidem autem in mladrato omnia la-
tera funr æqualia , parer adinvenîcndam
illîus aream nîhil aliud Opus elfe, .quam
’ur unum ex ejus Ilateribus par [e îpfum

multiplicetur. »
L .

H 5-, l Quête



                                                                     

tu. Evcnxnrs-
Il)

Qtare fi in Quadmto AB C D, la-
tus C A ponatur 4 pedum , multiplican-
do4 pet le iplum, venietproduâum 16
pedum quadratomm pro area quadrati
AB C D.

CSCHOLIUM Il.

VideFîgutam Pag: ne.

Cam ex hac propolîrione pateat dia-
mettum parallelogrammi illud dîvidere
bifatiam , pater fi iterum, pomturpatal-
lelogrammum A C D B elle reêtangulum,
triangulum Iteâangulum elle lcmilIîn

v îfiîqs parallclogtammî, adeoque pro A C,

CD. lumtîs iildem humais 4. 8: 6. le-
miflîn luperioris .produâi .24. lcilîcet 1 z

facete aream triangrfli ifiius rcâanguli
A C D.

Quia autem illa Atea n triplicimul-
gîplicationis forma obtîneti porefi ,’ fei-

licet multiplicando vel z pet 6 : vel 4
pet



                                                                     

liman Prunus; ’12;
- par 3; vel 4 pet 6&produ&um 24M-
" lecando; bine erîam triplex oritur rega-

la cujus ope inveniatur-Area Triangulî
A CD, quad hic tanrum flatuimus Re-
âangulum: multiplicandô nimirum.

Ve! dimidiam altitudincm leu perpen-
dicularem A C pet totem bafin C D. v

Ve! toram altitudinem A C pet dimi-
diam balîn CD. . v

Vel toratn altitudinem ACper torah:
bafin CD , 8c produâum , quad dahir
aream rotins parallelogrammi teâangulî
A C D B, bilecando, ut obrineatut area
dimidîi parallelogrammî , hoc elt, pet
banc Prop: 34, ,Trianguli reâanguli

A C D. ’
. d t4 dSCHOLIUM III.

(filonien: quîcquîd per Multiplicatio-
nem compolîrum efl: , iterum pet con-
trariam Divifionem in lua princîpîa re-
folvirur, erîam facile in omnîparallela-
gramme reâangula cognita area, (Scal-
teturro latere, altcrum pareil: inveniri.

Vide Figuram .Pag: 1. za.

Sic appofirî nofirî parallelogrammî

A C DE , area inventa eû pedum qua-
draro-

’ r



                                                                     

1:4 EuclL’rnts
dtatomm 7.4.. lijamiponarut eognira ba-
fis CD 6 pedum, 8: îfia area 2.4. divi-
datut pet bafin 6 , invenîenrur 4. pedes
pro altitudine leu perpendiculari A C:
quia lcilicer mirez: produétum feu area 3.4
gemma fuir ex multiplieatione 4. pet 6. l

Similirer cum Trianguli Reflanguli
rACD area repensa fic pedum quadrato-
rum t z. (urpore dimidia ateæ parallelo-
grammi A C D B) fi itemm ponatur co-
gnira bafis C D 6 pedum , 8l mm area

V u, dividarur pet dîmidiam’bafin 3, in-
venientur etîam 4 pedes pro perpen-
diculari A C: quia amen haine trianguli
area I z genetara fait ex multiplication
4 pet 3.

, PRCF



                                                                     

Luna-n Prunus. a; I,
P1101 OSITIO XXXrV;

r Parallelogramm A D. 15’932?un

film cade»: bafi C D U inter
. caldera pardflelas A B. C D conflia

tata agnelai.
E n, r E n

12.1?
(in D ’

.DEMONSTRATIO.
Tres hic occutunt calus, qui roridem

Ifigutis exhibenrur.

. Ad Figuram I.
Lama AE a; CD .Larus EB a) en l34-L

Ergo AE - a) EB. beJ.Confiderenrur jam duo rriangula EAC.

B E D , in quibus I
Latus EA a) 13E;
Angulus V A a) BED propret. pa-

pallelasAC. Ù ED. a
Lame AC æ ED pet 34.1.

7 a ’ Ergo



                                                                     

12.6 E U c L 1 D r s
54’!” lErgo Triang. b BAC m]

Triang. EBD ’ Acide.
Triang. ECD a) ECD
Parallelagr. EACD’ a)’ palan; BECD.

Ad Figuram I I.

A Latus AE au CD. I .5
Latus (FB a) CD. 34" i l

Etc AEmFB.g FE Puls-
AF a: E8.

(Liarejam in Triangulis FAC. BED.
Larus FA a) BE.
Angulus A a) B BD. propret pa-

rallelas AC. BD.
Latus AC a) BD. pet 34.1.

à.

"J. IîrgoTriang.a FAC :0 BED. pli.
"Trap. EFCD.æEFCD.

l Parallelog. AD a) Fatal]. Pl).
Ad Figuram III.

.LarusAEæCDpr i.Latus FB œ CD. I 34" 1’, -

Ergo AEæEB
EF. EF. A. .

ÀF a a:
Quart



                                                                     

r

LIBER Plumes. 1:7
(mate itetum in’ rriangulis F A C.

B’E D. i L -’ Latus FAiao BEN
Angulus A a) BE D. ab pa-

rallelas A C. E D.
Latus AC a) BD. pet 34.!.

Ergo d Triang. F A C en Triang. d 4. r.

B E D. . S. .Triang. FEG a) FE G. l

zîo BFGD, v
Triangu GCD v GCD

Parallelogt. AD à Parallel. ED.

i Q E. D.

Trapezium E A CG æ» Tape-Ë
A.



                                                                     

12.8 . 1E U ont n la

Pin 013051 TIO XXXVI.
1116010:6. Parallelogmmma AE. HD fia- .

4 par requalibus bnfibus CE. FD , 05’

inter «film perfides AB. C D
confiituta , intarfefimt agnelin.

A. C .1: I

DEMONSTRATIO.’

Ducantur mâte C H. EB , quæ etunt
- un. .æquales &patallelæ. Hoe faâo erir.

Parallelogr. AE a) Parall. E p n
Arqui Parall. H D sa eidem 3 5. I.

Parall: E H.

Mut. x ErgobParall. AE a) ParaEll. HD.
. , Q. . D.

flip -SCHO&



                                                                     

LIBER PRIMus; 1:9

5 l i vSCHOLIUM r.
(Ad Prop: 35. 36.

Ex hilce propofitionibus lequitut non
tamum Parallelogrammorum reâangu-a .
lorurn’ in lpecie , led criant generalitet
omnium Parallelogrammorum aream i114
veniri multiplieme balinvper perpendi-
cularem ab une latere ad alterumduâam:
quia lempet pareil: confinai parallelod
grammum teflçngulum laper alterius ob-
liquangulibafi se inter e’afdem paralitlas;
id quad priori pet 3 5:1. æqualc efl. Cuîn
autem antea olienlum lit parallegrammi ,
reâanguli aream oriri ex multiplication:
baltes pet perpendicularem , manifefio
lequirur 85 hujus ateam codem modoin-
venta.

SCHOLIUM 141..

Si Tarallelogmmmn conflitutd i
fin: inter diverfiz paria parallelae ,
hm , [aliter on" A, P. I CF a
inter E 0.. C F. «qualifii- inrer. ’

willis 4 fi. invicem www,
* - 1 ’ ’ fias



                                                                     

.130 EUCLLnrs m
fivefirper adam lm]? C D,
T. five friper *4qualil7us bafilzus

CD. GF, ulX,Z; arum; illain-
twfiæqualizz.

" DEMONSTRATIO.

à PK 1X". v1 c en (1: 1pfil zà .oConcipiamus lineam E0 circumvol-
vi circa lineam C F. illa necellario coin--
eider cum A P , quia AP 8c E0,æquali
intervallo à linea CF diflanr. .
- Quo faêto parallelogtamma X 8: Y

crant’inter. caldem parallelas ’, Be. laper

eadem bali ,. adeoque pet Prop: 3 s. arquai
lia; ParalleIOgramma veto" XI& Z, étant
interneafdemparallelas Be laper bafibus
squaws:adeoquerrrmonzagaudie

SCHO.



                                                                     

une prunus: in?
prépos.r.s**xxxvm e

p V Triangle Dl FC fifre-rififi." Ç
adam. bafi curai-inter «un i
Parallelzrs A B.CUD. confieriez;

jam: inter fiæqualia. "

D

a

rrïi’nEMONh’s’TRATrOSË

U , me... DE’pariillelaipli;CîA: a. 35.5.1; ;

DE parallela CF, èritf . d V- ! °*’ if
Parallelogt. b E C a) Parallelagr. B C. 3 3” 5 p

Atqui Para". EC leinillisvefi ’
i Triangulum Ç D. 34.1.

E: Parallelogr. B c hmm. en
Triangulum F C D.

. u... M
r 15m C triang. Aüpè, .èrgaàgi-VP’èDœ

i A q. E. D.
i . 42.3.13. * t 2". r30.



                                                                     

moto .
380

hua V
b 36:1.

l

tMfi.

t3; Eva-Le n rs .
9.1113042031 me; xxxvm.

Triangle A C E. H FD fuper
aie-quam; Imfibm ce. Fard

inter .eafdem pdràûelas A33. C

gqnflitum, inter fi: faut agneliez;

7Oin a M on site A 171.0.
, bien... a E G, arallelaipfi AIC a;

un. 123., - r g
1D Bi ipli F H. Tutu Pardi. C G sa. Pa;

Àtqui dimidiutn CG’efi

Triang.ACE. 4 3 in. Î-
Et dirnidiurn 1: B nell:

Triang. HF’D. ’

Ï à... ° me. ACE. au triang.HFD.

z î SCHOI



                                                                     

LIBÉRËPRÏIM us. in?

Sic Ho L21 U M. : .59.
« Ad Prop: 3337. 38. l

,- U,
r.

Ex hilce propolitionîhus &quitumôn
timrum Triangulorum Reâan . in’
fpecie, (cd unive’tfalîter omniumT’ aria h

gulorum areau: invertit! multiplicandb A
dimidiam berlin pet etpendicularemzxrp
angulo oppoliro mg) i
duâam cadente’m : quia lemperiporèk
confiitui triangulumï reâangulum n limer
altetius trianguli obliquanguli "bali 8: in:
ter ealdem parallaxe-id quad priori pet
37. I. æquale cil. aurem antea ’
oflenfum lit Tria tili teâanguli ateam
oriri ex multiplicatiohen dimidiæ baleos
pet perpendiculatem;lequitur etiam trian-
guli obliquangulî’ aream eadem multipliq

cationis forma inveniti. i .

r!

,,, . -v.,’A- w

afin aut tînt pro; . ’



                                                                     

3M. ik.E-U.,CL-ers-*

Paoros’rrlro -XXXIX.
gigot: Si triangule: ME C. D B C
i Waçudliq ,ï-Ufuper aider» bali

ad cardem partes confli-
un à ailla aux: garrigue inter ens-

’ idemjparallelqsf. (ail-(Ive (yiADerit

bMMthp..-
3...; navarin Prop: 37. l

,.-

B, . Fi *
’DEMoisIstRATro.

Ducanrut duæ perpendiculares AEDF.
Area trianguli ABC invepitur mul-

tiplicando perpendularem A E perdimi-
3 diam balin BC. a

i 8cm. Area trianguli D B C reperitur multi-
;4. x. Ï judo perpendiçularem D F , pet can-

dem dimidiam Èalin B C. i ’
Quia



                                                                     

LIBI’EIYPRIMÜSÂ Ï’x’fy"

Quîa jam Triangula AB C. DBC
fun: æqualja", cri: Produâum ex A E in
dimidiam B aï Produâo Ïex  D F in

tandem dîmidîam BC. - a  
  Si jam utrumqué produâqm dividatu
pt; candèm dimidiam BC.,. A: ,

ÈÉî: PerperIi’dàcùlàri; sa [Pèi’èehdg

Adeoquç pet ca qgæ a’d Definit: 3 s. diâa

. faut. . - .Lina A D erit parallela bincœ B F.

Q E. D. ;

-:’2’Ü , y;

s î  



                                                                     

336  .EUcL:1n;s-
4 ; A P’KOPOSIAVTIO XL.

ma. " V Si triangula AB.0..*’DEF fiat
w Mamie, 19’ figer æqualz’bus [mgr

films BC; EF. 19” 4d 6421:0:
parts: [conflituta rÏ IlÎ4.erunt quo-

quc  inter enfilent paralldas A’D,

B F.
, Inverfi Prop; 38."

; î

hacx DEMONSTRATIVO.
Ducantur duæ perpendicularcs A G.

D H.
Area triangulî AB C oritur ex mul-

tiplicationc perpendicularis -A G PC: di-
midîam bafin BC. î »

ficha. Arèa trianguli" DEF invcnîwr mul-
34. 1. . fipli’czndo perpendicularem D H par di-

midiam bafin E F à quæ cfl æqualis dimi-

I



                                                                     

v1; 1E 3* 5:.

me!

Luna Pntmvs. kry-
(nia jam Triangula A B C. D E F

ponunmr æqualia; cric Produâum ex
DA’G in dimidiaml B C a) produâo ex
’D H in dimidiam EF feu candem dimi.
(diam B. C.

Quare fi dîvidatur hinc par dîmîdîam

ï .BC 8k inde pet dimidiam EF.,

«En: perpendicularîs-AG a) perpend. DH.
I Adcoque incrum ’per diâa ad Defiriit: 35;

Lima A D cri: parallcla B F. *
Q. E. D.

1; D-rpRof



                                                                     

338 ËUCLIDIS(
Pnopo-sn’lo X’LI.’

nm ’ Si parallclogmmmum A C D
3h communem.cum triangqu PC D

Imfin C D babuerit, U iniisdem
’ parallelis A F. C D fiterit quam!-

lelogmmmum (rit duplum trian-

guli. ’

DEMONSTRATIQ
Duâa AD erit triang. a ACD æ

triang. F C D. .
Arqui b parallelogr. AECD cil du-

plum triang. AC D. .
Ergo etiam parall. AECD efi dupIum

triang. il: C D.

a 37. L

b 34. I.

SCHO3



                                                                     

LIBER.PRIMUS,3I 13,9

SC)HO,LIUM 1. U

I fi . 41mg ctiam . parallalogmm-,
mum ABDC cum triangulo EFG
agamies bajès C D.- F G. babuerit
35 in üsdem filait paraIIelis , pa-

rallelogr. vtrianguli duplum exit.

DEMONSTRATLQ’

A BK’E

* V XC D F G: H
Duâa F K parallela G E, erit.

Parallelog. AD a) Parall. K G. 36. I.
Atqqî Paul]. KG efi duplum Triang-

guli EF G. * par 34. I.
Ego etiam Parall. A D ejufdem triad-

gulî duplum exit.

L SCH04



                                                                     

. 14° . ÈIUCVLÏID’IS

s C H 0L I U M u.

D Si Trianguli Ë F cum Par-
dIleIogr. A ÎD inter Deasdempamlw

Ida: exz’flentis , [wifis F H fum’t

-dupla bajeos CD erit triangulmn
E PH æquale. parallegr. ’ A ’D.

y- -..
. C D F G: H

DEMONSTRATIDO.
v Triang. EFG a) triang. EHG ( 3 8. I.)

Ego totum triangulum E F H ePc duplum
trianguli EFG: atqnijmodo denionfira-
mm efi cire parallegr; A D duplum ejus-
dam triangulî EF G. Ergo cri: pardi.

r AD au niang. EFH. ’
e PRO«



                                                                     

1.:an PRIMÂU s.
PROPOSIITI o XLIÎ.

Tata imagqu A B C’æq’uLzIIe’mbLm

e Paralldogrqmmum C F confine-
ï re,b4bens apgulum C 48411416711453-

I V gala data T. J

A .

0.01335 La U 91.1.6.

- .. . l o1. Produâæ bafi B C ex A.parallela

ducatur a A F. a 3:. I.z. ’Sumta. C K æquali dîmîdiæ bafi ï

q BC , ex C ducatur C E,’ ut fit angulus
EC K zqualis D. b ’ b ’3’ L

3. Ducatur KF arallela CE. 3 A; .
a Diço CEFK en: paralldograrnmum ’

àuæfit’um.

,V E1



                                                                     

145, vEucnrnts.
.pEMONaTRATIQ1
Hæc nititur Scholîo II.-Prop: 41. I.

quia triangulum A B C r cum parallelo-
grammo CF inter eafdem paraüelas exi-
ifiens badin BC habet duplam bafeos
C K z adeoque triangulum ABC lerit
æquale parafielogrammo. C F; quad pet
éonfiruâionem etîam angulum C baba:
.æqualægvgpgulp D.

.M....... - .

l’ ’ie. .4.



                                                                     

e Luna PRIX-vs. 14?;

»P ROPOSITIO XLIII. 

Omis parallelogrammi A 0:11:05
complcmenta A G. GC. fiat inter. ’

jà m1121. ’ e ïDHÜQ’fTv

* a

F15; M o N58. 1j R A "rio.

f Triang. B AD: Triang. l l .
’* W"B CD. h ’ Ï

. Triang. BFG Æ G HD M" ’
l ætri.BKG æ .GEDJ

WRemanet complaît A au î «:tgmpl.a M 4.

ce. q. E. p.



                                                                     

144 Eucntpxs
PROPOSITIO XLIVV.

muet Ad datant raflant N data
Triangqu A B C 42qu parafie-
logmmmum C G applicare , ha-
bens angulum C caquaient angulo

data ’D. D

DCONSTRUCTIQ
I: Faao Pel’ 42. I. parfilelogrammo

C F, æquali Triàngùlo A B’C, quad
habeat angulum C æqualemDe, fumarur

CM æqùalis N. . un. z. Ex M duâa I MH paraîlelaKF,
A 493511.: C5. Mai 15E 52 L

e

3- 1393.



                                                                     

LIBERPRIMUS. 145.
z. .Per I ducatur L I G parallela C M. a a in].

A Dico C G «ne paraüelogrammum qua:-

fitum.

DEMONSTRATIO.
In Parallelogramnço EM.
Complcmentum E I æ b 1M. A 543,1;

Parallelogr: » CI a) CI. ’

Parall: C1390 CG a) TriallngBC.
e Cum jaïn angulus L C M fit æqualîs

angulo data D, 8c latus CM æquale
datez N; [met parallelogrnmmum CG
quæfito fatisfacerc.

NOTA.
Si contîngnt lineam datam efle mino-

rem dimidia bafi B C , feu C K , tunc illa
fumî poterit in linea CE; qualis hîc fit CL.

Tum ex L ducàtur L G parallcla BC,
:fccans KF in I.

Deinde pet I ex C ducatur reâa C I H
à: tum H M puàllela F K, fecans L G
in punâo G.

Quo faâo obtincbîtur idem parallcloa V

grammum C G , quod propoficioni ratis-
fncere jam modo demonflratum en:

K PRO-



                                                                     

146 EUCLIDIS
PROPOSITIO .XLV.

. MW Tata Rcflilî’neov ABCK 441444

le Taral’elogmmmnm PH confli-

tuere , habens angulum F angulo
data 7) agnelant.

1A 1!Lu-

K 4c r- G:CONSTRUCTIO.
I. Duâæ Dîagonali B K. pet A 8c

’ 3” L C ducantur parallelæ A H. C G. a
z. Bîfeâa b BK in E. per E ducatur

raïa [E FI, faciens angulum E (guiper
e23. 1. 29 Iæefiipfi IFG) æqualemD. c

à 3. Fer K ducatur Reâa H K G panl-

lela IF. a ’DicoF H cire paraüelogrammum qui?
(hum.

. P 5H

b la. L



                                                                     

Lama. Pumas. a":
DEMONSTRATIO.

Parallelogr: E H 3 æ Triang: A B K A. 481cm:
Parallelogr: P Kd æ Triang: B c K ’ "J;

A

Paralldogr: PH au RÈâilîneo ,ABCK. z

. . D.



                                                                     

:148 V EUCLIDIS
Probl.x4« l’automne XLVI.

- ’ Super dam raflé A B quadra-
-- tum :43 DE defiribere.

. c Il)
.I

CONSTRUCTIO.
1. Ab extremitatibus A 8: B erîg’e

a n. I. duas perpendiculares i A C. B D. qua:
fiat æquales îpfi A B.

2.. Ducatur méta CD. .
Dico A B C D elfe quadratum

quæfitum.

DEMONSTRQATIO.
Pro lateribus.

un. x. Latus AC a au BD, quia utrumque
en: au eidem AB.

h’J- Latus AC efl parallelum b BD,pro«
pter angulos naos. A. B.

Ergo

î

f

5

l



                                                                     

Luna humus. 149
Ego c AB 8e C D fun: parallelæ 8e 63.!;

æquales, adeoque omnia latera æquah’a
eidem AB, inter fe fun: æqualia 6: p34

"ranch. B ’ B-
Pro angulîs.

In parallelogrammo A au uli A. B.
fun: reâi. Ergo d etîam oppo ni D. C «134.1;

film «rôti. .
I Ergo ABD C ePc quadratum.q E. D-

E; . 13116.



                                                                     

15° Eucnrnrs
PROPOSITIO XLVII.

M In: ami triangqu raflangulo
n” BAC quadratum [amis BC ,

quad rafla angulo oppom’tur, 4-

qualc efl duobus fimul maligni-

rum latemm B A. AC. qua-
dratis.

.511 n
DEMONST’RATIO I.

Ex A duâa AL parallela laterîBE,
lavais B C quadratum B D dividit in duo
pareîlelogramma BL. KD: V
u Si jam demonflratum fit ParalleËglx;

u-Â e-HÜÈ

A A -h-- .MA-fl-v4



                                                                     

LIBER PRIMUS. 151
K D efle au quadrato AI, ut a; paral-
lelogr: BL die au quadrato AF,pen&a
res eut.

Pro Primo.

Duâis A D. B I mg. BCD æ ACI. qui:
uterque reâus.

A mg.ACB. a) ACE. A
UAng. A C.D æ BC 1.-...

Ergo in trinngulis A C D. B C I.

Latus A C a) C I. quia (un: latera co-
Latus C D au B C. tandem quadratorum.

A Ang.ACDaoBCI. - .
Ergo ’ Triang. A C D triang. B C I. 3 4’ le

5 Arqui parafielogr. K D efi Quîn fun:
duplum triang. A C D. in iisdem ’b 4, I e

5E: parallelogr. A! duplum bafibus 8: ’ ’ ’

triaug. B C I. parallelis.
Ergo c parall. KD en parall. feu quadra-c 1:. a.

t0 A I. ’

Pro Secundo.

nuais AE. F C, êAng. C BE :01A BP.
quia uterque mâtas.

A Ang. ARC. ABC.
, Ang. ABE. a) PBC.

K 4. marc



                                                                     

15:. EUCLIDIs
Q1311: in triangulis A BE. FÉC.

Latus A B :0 B F. S Utpotclatcrà eorun- ’
Latus B E a) B C. . dem quadratorqm.
Ang. ABE a) FBC.

Ergo Triang. ARE d ce Tiiang. PBC.
eAtqui parallclogr. DL CR Quia (un:
duplum triang. A B E. in iifdem

g 4x. 1. ËE: parallclogr. AF duplunr bafibus 8:

triang. F B C. parallclis.
Ergo para". B1. a) para". feu-l

. A

i4. I!

. quadrato A F."xi 6’ Atqui antea parai]. K D a) qua-

. drato A I. *
Ergo (luadratum BD a) duobus qua-

dratis. AF. A I.

D.
A A. G

l1

DE;



                                                                     

à

LIBER PRIMUS.. 15;

DEMONSTRATIO Il.
K

Ex cadem Antiquomms figura finis
commode talis efui poteff Demonfim-

txo. g Imême: AL parfilas C D. ut 8: EM,
D M p phrallelæ ipfis 35,; c A.

Tumfaeile pamerioïriahgula ABC.
MED. PMA.fibiefÏeæquangula: adeo-
que IefTe æqualia AB. ME. PM : ut à
AGMDAEv .K s. 1m:



                                                                     

a 5;. l.

5 Seul:
1 x.

se L

:54 Eucntnxs”
Jan).

r: DK sa i a DA..
Arqui. I A

GAI bu) eidem ’2’ DA.

Ergo pet An: I.
c DK a) Ü AI. ’ ’

Similiter

r: E K æ a r:A Atquî
ÇEJ A): au b eidem "Il EAo



                                                                     

Luna PRIMUS. :5;
* Ergo per Ax:I.

t: EK aoD AF.
Supra crac A

v: DKl a): AI
QEKIŒIŒDK.æQAF&I:AI

hoc cit QBD. l
DEMONSTRATIO 111..

F is fàciendis , que: appofita Figura

man at. .Q’F D C G dupium efi triâm-

.a guE A C D.
AtqgiiJ-J A,HIC miam efi du-

plum trianguli A C D. J
Ergo ç: FDÎCG æ a une.

Bodem mode.
IDFEBG duplum efi triang. A1:qub

41.1.

Arqui a ABLK etiam efi duplum ’41 .1.

- trianguli A E B: IErgo



                                                                     

"a EUCLIDISErgo U FEBG no :3 ABLK.
Supra CR ŒFDCG a) E AHIC. i Adam

EritqucL-JEDCB au E ABKLŒ
DAHIC. Q. E. D.

Nain quod [azur BE occurrat lateri LK
à lattis E D contînuaro lateri 1H fic pater.
fiquidem omne; anguli O , ut 8l P mani-
fcflo æquales fun: , quia ubique O El P
conflituunt unum rcâum. -

Adeoque triangulum ABC revolutum
circa cenrrum B congrue: cum triangulo
BLÉ; revolutum autem circa ceutrum C,
congrue: cum triangule CID.

max Feu.

1 au...
°7’ O 1.07

ne.



                                                                     

Lisa: PRIM’Us. 157
DEMONISTRATIO 1V. ’

BD cit [j hypotenufæ BC.
B F E lateris A B.
DF 1:] lateris A C. feu M D.
ÜEKæa’Î-ÎEA.

.fiBPæieîdemÜEAL-J
Ergo per Ax.I.

’2’: EK go Ci BF.

Deinde.

T1- DK æ ’ r53 DA. au,
EDFæ.eidem’:2DA

ŒEKæDBF. J

. Ergo pet Ax: I.
"il DK a) Ü DE

Supra erat ,A.



                                                                     

i158 EUCLIDIS.
"JEK E1 :DKæ BBFŒQDF.
Hoc elt .D BD.
Ve! hoc modo ad eaudem Figuram.

De duobus (Luzdratis B F 8: D F un;
Quadratum B D nihil eminet przterduoi
Triangula A B C. H C D.

’ Facile amena videre cit quad fit.
Triang: A B C a.) M E D.

H C D au G B E.

Adeoque Ü B D mutiner duo Un

BF. DE IErgo cf: æquale.

86H06



                                                                     

&îl

v4

Luna Prunus. ’ in

SCHOLIUM I.
Pulcherrimum hoc Pythagoræ inven-

tum infigne per totam Mathefin CR
T’heorema , 8: non pauca utiliflima fup-
pedirar Problemata , quorum cum alia
apud Clavium a. alios Aurores aban-
danti (intis copia vidai" poflint, nos tria
tamtam afferemus.

xPRO-



                                                                     

366- Eucnrnrs-’
P R o B L E M A I.

Datjs quotliàet lineis K. L. M. N.
0. invenire Quadrant»: quad a-
mm’um lineam»: quadratis fimul
[minis fit regarde. ’

Cane



                                                                     

(a?

LriunniPMMus. Ri.
Coni’truâio a: Demonfiratio.

1. Duas lineas K 8: L, ijunge in an- .
guio reé’co A BC , cri: qufiâ reÇâAC:

a ACæ gris K, &L.
z. Faêtâ C. Duo M perpendiculariad

’ ÇA, critQAD mûris.K.L.M.
3. .Ad AD fiat perpendicularis DE a)

N, .eritque 5’ AE matis K. L.M.N.
4. Ipfi A E tandem’fiat perpendicu.

laris EF au 0, critque GAP a: Bris.
’IK-LM.N.O.ïÎ ’

r Quæ omnia fequunturex hac propf 47.
A acini: quatuor Hà tridfigùlà ABC. ABCD.

ADE. AEF. pet Eonitrudionem flirtie-

t



                                                                     

.16; A Euler. 13D Ils .-

. PRonuuMAIi.

. . A   c1: : . .
1” Datis daubas, Iindàîflèflzjali-

. (au: K. L. ,invanire quadratum,
émia fi; invicem pur-4m41); illis

faéla-difiïèruntr A ”

CONSTRUCTIQ
I. Faâa linea "AB æquali majoü K,

in ce fumatur A C æqualis minori L.
z. Ex C a ereêta infinita perpendicu-

bPOÛvîc lari C E, Centra A b radio AB, defcri«

,batur arcus circuli BD. I
Dico Quantum lineæ CD effe dif-

fcrentiam qudratorum K 8c L. s

DEMONSTRATIO.
Duôta rafla Ai), erit triangulum ACD

. p - Be:

a n. I.



                                                                     

ic

E11

Lunn PuBIMUs. 16;
pet confiruâioncm reâangulum; adeo1 .

que per 47. I. FmADæŒAÇÆQCD. ,
Atqui û ADiao"D K. - Pei- coni

En Q AC au D L. iflruâ.’

Ergo û K fuperat Ü L , pet [j
Adeoque E C D cf): di erentia quaw

dratorum ’K 8x: L. Q. E. D. .

le: 1’304



                                                                     

:164 I Evcurnrs
PROB LIE-MA HI. v.

Cognitis trianguli raflanguli
54 B C duobus laterz’bur , invanirc

tanin»). . *
P R A X- I S.

Béa
Sint cognita duo latera A B 3. BC 4.

qua utriangulum cit reâangulum : duo
quadrata AB 8c BC: feu 9 8c 16 ad-
dantur in unam fummnm: &obtinèbîtur
3;. pro duobus Bris A B. B C. hoc efl:
pro Etc A C: cujus radix 5 dahir lutas

quæfirum A C. ’Similiter cognita fmt litera A C g. 8:
B C4: tum a aco AC 2;. fublaro aco
BC, 16, refiabir pro Etc A B 9. cu-

. jus radia: 3. exhibçbit latus quæfirum A B.

l A SCHQ.



                                                                     

W

m

a. s
.--.-

923:. U

Liman Pumas. ’16;

SCHOLIUM Il.

Si trianfgulum reâàngulum fit fimul
Ifofceles, acillime propoiîtionis veritas
demonflrabirur hune in modum.

PRÆPARATLQ
1 . Super latcribus A B. A C. fiant En

A F. A G.
2. Ducantur reâæ CD. DE. EB.

Dico B C D E cffc 3mm aBC , 8E
æ Bris AF. A G.

DEMONSTRATIO.
PARS I.

Per 32. I. musque Coroil. z.tres anguâ
li adch. A BC. A BF.. EBF. ut&tres

. . L t a



                                                                     

Ë... - .ur à--1166 I EUCLIDIs
ad C fcil. A C B. ACD. DCG : præterea
duo ad E fc: AEB. FER , ut 8: ad Dduo
ADC. GDC; fun: femireâi : unde jam
facile deducitur angulos A E D. ADE
etiam cffc femîreâos : adeoque quatuor
anguios quadrilatcri BCDE effc reâos:
quam laterà oppofxta funt parallela : fc:
BC. BD 84 EB. DC.

Atqui B C a) C D (6.1.) quia triang.
B CD CR rcâangulum in C 84 hubet’duos

angulos fupra Bzfin BD æquales: undc

miam BF. a) ED. A
Ergo quatuor lutera B C. C D. DE.

EB funt æqualia: adeoque B CDE 69:
5mm lateris B C.

PARSIL
se): triangula K. L. M. N. O. P. hac I

ben: fuas baies interfe æqunles , ( quia
fun; latera En) &duos angulos fupra ha-
Iin , quia omncs funt femireâi. .

Ergo per .2 6. I. trianguler omnia inter fe

fun: æqualia. I .Adcoque 4 triangula K. M. L. N 30113
4 triangulis. P. M. N. O.

Hoc efi Brum. B C DE æ Bris A F-

AG. q E. D.
Cui
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Lu; En. Prunus. . :67
Cui demonfirationi aliam fie breviter ad-

jungîmus.

H; r
, GXN D

Bi CK

D . I E
Defcriptis quadratiè A F. A G. B E ,

producanrur latera .F B. G C. quæ neces«
fario deberc cadere in E 8c D facile proe
bari potefi, ut B E. C D fillt Diametri;
quæ ipfum quadratum 8C frugales iliius.

j I angulos bifariamifecanr. -
Undc jam nuilo negotio deducîtur’li

neas BK. CK. DK. EK effe inter :fe 8:
lareribus A B. AC. æquales , adeoque
èianguliDBCcum En CI- inter eafiiem
paralleias IB.G D exiîïentis, bafrs DG;

. . - L 4. dupia I



                                                                     

168 EU’CLÎDI’S C
duplaefi parallelogrammi bafeos C G î
ergo pcr Scholium prop. 41. I. Triang.

DBC æ Bto AG. - .
Deinde triangulum D EC a) triang.

D B C. 34. I.
Ev Triang. D E C a) Etc A G.
Eratum AG a) Un AF.

Ergo ’lkriang. DE C a) Etc A F.

x Quare fequitur duo Triangula DBC.
DBC fimul fumta , hoc efl [3mm BCDE
erre œle quadratis duobus A F. A G fimul

fumtis. I , I ICærerum ex hac eadem demonfiratio-
nis formai ,. fequeus haudinelegans deda-

mus iTheoremn I.

i - In Triangqu IfifcrIe raflangulo
ÎABC , quadratnm Hypotenujk BC

’ quadruplum .efl trinnguli ejusdem

propofiti A B C.

DEMONSTRATIO.
Ex fupcriori demonfiratione pater Guy

gulos quadrati 3E an’gnlos bifeâos die,
8: lineas BK. C K. D K. EK lateribug
AB. AC. æqualce: Undc jam icaqui-

x Û ’ tu?
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Ë:- 53-

14329. Parrain. 169-
tur quatuor triangula BKC. CKE.EKD.
DKB. 8c inter fe 8: triangulo BAE die
æquiangula. 8c æquilatera : adeoque æ-
qualia.

Cum autem quatuor ma triangula
conflituant quadratum BCDE S patet illud
quadruplum elfe Trianguli ARC.

l Q E. D.

Quæ demonfiratio præcedcntis Thcoa *
rematis, cum mihi oecafioncm præberet
inquireudi. quomodo quadratum hypo-
tenuiâ: triangulircétanguli inæqualium la-

; terum



                                                                     

l17o- EUCLIDI-s.
terum fe haberer ad ipfum Triangulum
fequens fcfe Pratim prodebat.

Theoremn A

In qudlibetcunque Triangqu
Refiangulo inequalium laurant,
quadratum ijotenufæ triangu-
lum propofirum quater fumant
figurai: quadrato quad fimdzfi-
renfla reliquorum laçant»: : feu
quodz’drm efl; quadratum Hypote-

nufic eflpoequale triangulopropoflta

[quater fumpro unn cum quadratq
C dzfirenric reliquorum, lamant.

Demonftrationcm vide pagina’fequeu-

tC’. .

D E1
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DEM’ONSTRATIO.

I
G

Super trianguli reâanguli A BC lare:
ribus confiruantur quadrara AF. AG.

B E. . ’Deinde producantur llatera F B. G C:
tum ex angulis E &D ducanturE Kpa-
rallela FB, 8c DN parallela G C: illa:
lineæ ira fe imerfecabunt, ut conflituant

l quatuor trianguler BLC. CKE. END
DMB; 8c in illorum medio quadratum
K L M N.

(bibus confiruâis vel leviter in præc
cedentibus cxercitatus, facile omnes an-

gulos



                                                                     

x72. E U c L r n rs
galas O , ut«& omnesP inter fe æles

die perfpicier. 3 .
Undc fequîtur per 26. I. quinque

ifia Triangula die inter fe æqualia , à ha-
. berc latera æqualia lateribusè fc.AB. BM.

DN. EK. CL. ut etiam AC. .CK. EN.

DM. BL. -QIare fi aufcratur B L a B M: D Ma
DN: EN ab EK:& CK a CL. rema-
nebunt K L. LM. MN. NK inter feælcs.
qua: funt diffèrentiæ laterum AB. AC.

Quiaautem iRæ æquales lineæ ad an-
gulos reâos funt junâæ , ut facile. ex
2.6. I. pater ,- fequitur Ëuadrilaterum K
LMN eife quadratum di erentiæ laterum
AB. AC.

Cum ergo quatuor triangula BMD.
DNE. EKC.CLB. cum quadrato KLMN
conflituant torum Etum BCDE; quod
fit ab hypotenufa B C : patebit abundc
propofiti nofiri Theorematis vcritas.

Vix nutem poflum quin hic afferam plus
quam clcgantem Clariffimi Chriflophorî
Sturmii demonfirationem præfentîs prop.
47, quam exvhac figura, alioacdiverfo
a nobis ex fundamento, conûruââ, nabis

fuppeditat, in calculo Alegcbraico pro-
pofitam: qnæ tamen ab iis, qnivelali-
mine Analyfin fpeciofam falutaverunts in-

telligi potefl. 11h



                                                                     

Luna. Prunus. ’ ’173’

ma autem ira fe haber. Trianguli Re-
âanguli A B C, latus B C feu hypotenufa

. dicatuu: AC Vocetur b. AB r. Are;
Trianguli A B erit ; bcuadeoque qua-
tuor triangula fadent z la". Deindediffe-
renfla laterurn A B. AC erit c-b , eju’squè

quadratum cr-zbc a: la]: : quad priori
arez quatuor trianguloruim additum facit
a: E! bb, quæ fumma cit ælis quadrato
un filât) ab hypotenufa. .b

Cura autem ifiafumma exhibcat duo
quadrata laterum AB. *AC.; fcquitur- »
ctiam duo illa quanta un: enlia quadra-

, to BC.
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Cæterum illufiris hujus propofitîonîs
aliam à præccdente geyçralem demonflra-
tionem hoc mode d»   s.

Triangulum reé’çzazuüùm datum fi:
ARC; latei’um AB. AC. quadràt’a (in: AD.

AL: 65 latérîs BC quadratum BH:’]am pa-

tct ad oculum Iguafldratum EH a reliquîs
quadrzïtîs AD AngvalgÎcquere triangu-
lâm AFBA& trapezîum  A IHC. Si jam,
produâa DE in G; &ïduâa NR perF
parallela BM 8L fGKApârallcla E A, de-
monflratur elfe niangmüm XaoY.

Parallelogr. P a) Q
’ Tgîangulum ÇFRæ IHM.

. C945



                                                                     

Laura humus. 17g
 . iCértî cire çotcrimhs de prbppfitionis

vcritatcm - .  A ’ 5 .. . v
: DEMONSTRATIÇ). Ï

  :ÏçGenerali’ièrEnotandum Îàcüe 60K: c:

præcedentibgs demonfirari omncs angu-
los 0 , u: & ormes. R elfe inter [c arquâtes;

  Prîmum X a) YÜ a
Duo triangulaflX 8L Y habent duos an-

gulos O, 8c R ut 85 latex-a BC. CH æquœ
lia: Ergo. ( 2.6: il.) ipfa trianguquunt

,.æqualia. A «n hm»   " fiff’fi: à .

’ v . Secundum;fi Î:
Duo,trÎangula 8’86 TQËM’flduÔs

angulooOÊ R , 86 ut 8c latcrzf N :ÇvK 3X
æqualîa : rgo (26. I. ).i1!&f.1 "gagna
(un: æquaâa. Et brus BFamG L. quî- . ’ ’
busab Ïzqùalibm’É G,;G H ablatisgc-H j

.mnnetFG ælH. . .. .I
. ’Tertîum P :0 Q.

Qui: (un: complcmepta parallelogmm-

fini D ( I.) L-Quàrfum Rang; G F R au. I H M... .

3M IDuo triangule: GERôz IHM g habeng

, . dm.
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duos angulos O 8: R. ut a: latent FG; 1H
zqualîa. Ergo (26. I. ) ipfa triangula
fun: inter (e æqualîa. «

Ex quibus’patet mais B C quadratth
3H in (e compgehcndere duorum yelî-
quorum laterum A B. A -C quadrata A D.
AI. .Ergo quadratum B H etiam pet
Axioma 1;. duobus quadratisA D. A I.
æquale dt. l Q. D. E, a

[ 041m1 autcm B G cpncurrat cum D E
inpunâo G, 8; CH cum MLinH
[upra demonflmum efi. ’

C



                                                                     

mm anuèJ fifi)
AliaDEMONSTÈATIO.

(Ïm’

N H
f à

«D. B .A
C L

J? - A m
Trianguli reâangulî A B C, latcrum

quadrata (in: A D. AK. B T. demonfiran-
dum cit hoc tertium BT eflè ale duobus

alignât V - M Fiat



                                                                     

3’73 .Èucirnx;
Fiat AX a) AB, cri: Taper AXïai e

8mm quadrant!) A F a) A D. Producatur
KH inG utfit H G au XF., Ducatur

h GA. a: pet I ducatur M I N parallela .AI-I
e 8: tandem agatur E G. Eritque H E pa-

ralleloËIammum , cujus complementa-
’ El. I . .funt æqualia: fi utrimquc adda-
tu: commune parallelogrammum M X.
.erît quadmtum AF hoc efl YAD a0 pa-

" rallelogr’. M H:

; Ergo totum pardlelogr. M K en: æ-
quale duobus quadratis AD. AK.

Deinde fumatur C L æ CM , 8c C R
dœ C K. 8: perfeâo parallel. LR (quod
cri: a) ipfi MK ) producantur L O 85 T Q
utfibi occurrànt in P, tumducaturDia-
goualîs C S , qu: prôduââ cadet in P.
( ut mox demonfirabitur. ) Hifce filais in
parallçlogr. LT. duo complementa L5.
S T erunt ( 4.3. I.) inter fe æqualia: qui-
bus fi addatur commune paralldogr. B R ,

» l erît parallelogr. LR (hoc efi duo Quadra-
n’A D. A K) au quadrato B T.

f ma.
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Luna P114! Mus. . 18’:

Ultime Demonûratîoy. L. .

lutta laterîs. B C quadratum BR, fit
quadramm (QI-Ian lateris AC quadrato Y:
.Quo a quadrato BR (ublato remanebunt
duo parallelo mm: BC. OK. feu fêlât)
paraüelogr. S a; OK, remanebit to-
tum parallelogrammum BT , Quod fi
demonfiratur e112: a) quadrato X, peraffa
res exit.

’ (hure fumtaBE æ BA , confiruatute
quadratum B G au quadrato X. Tum
produc’h’s lateribus E G. S T , ut concur-

rantinN; ex B pet L ducatur BLN;
- quæ etîam cadet in idem punâum N.

Tarn in parallelogrammo B. N com-
plementa E L. L S erunt æqualîa 8: fi ab
utraque parte addas commune BL. erit
parallelogr. BT (hoc efi BO P3 0 K)
a; quadrato BG feu X. * N .

Undç jam patct duo quàdrata XôcY,

me æqualia quadrato B R. ’

.QD.È.



                                                                     

28: incurvons w
Œodautem Diameter BL ptoduâa.

cadat in punâum’N ,- ubi-lat’era EG,
S. T produâa Quantum, fic probatur.

1’ La. 2.1L. I’

L . ,  ..0 "t V. . ,7
L

F" 1
(É

12.:



                                                                     

LIBRE PRIMUS. 18j
Sic non cadat in N , tutu juxta advern

farium cadat. ’
Val fupra N in X , ut BX fit linea

«a... . *Ve! infra N in Y, utB Y fit fre&a. .

In. X fupia N.

TAngulusOæQ ., vAngulus 0 au P. 29L

ErgoP æ Q externus .interno con;
tu Schol: 13. I.

(luæidemonfiratio obtinet in omnibus
punétis fupra N (iris.

In Y infra N.

An ulus O :6 Q
AnÈqus O a) ’ T. i z9’ LI

Ergo (la; T. iterum extemus interno
contra idem Scholium. * -

Eidemque demonflratio locum haha .
lin omnibus punâis infra N potiné. l

Ergo cum linea B L produâa non’pos-
fit cardera fixprn nec eriam infra N ncccflîk

rio cadet in ipfum punéium N. ’

M. 4. L .PROA;



                                                                     

1134i Eucitnxs I
PROPosrr’IoXLVIII.

M Si qualifiait»: ab ana Trian-
" latere. C B defifiprum fit .6-

guale duobus ireliquorum laurant
6A. AB quadratis : angulus CAB,
que»: reliquat 1714 Inter): continent

«il»: crit. . i
Q

c a ’
DEMONSTRATIO.

j n. r. Ex A ipfi A B I excitetur perpendicula-
ris A D au A C. 8: ducatur rafla D B

Tum in Trianguio D A B erit.
n , Quadr. D A ( hoc efi A C) æ quadr.

547m A B b ce quadr. D B.
Arquî quadr. A C Æ quadr. A B etiam

i en: a: quadr. C B. pet ProP. I
l Ego.
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LIBER Prunus- 18;
Ergo c quadr. D B a) quadr. C B. e M, L
Adcoque larus D Ba) lateri C B.

mare in Triangulis A D B ,. A C B.
Latus A D en A C pet confirnâionem.

Lams D B æ C. B. .
Latus A B commune. d a L.

Ergo d etiam omnes anguii faut; æqualeo

adeoque .Ang.DAB:o C AB.
Arqui D A B cit reâus. ,

Èrgo C A B etiam retins erit.

"Q D. E.

, Prunus Lnnu Pan".

Q il]:
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ÜELEMENTORUM

11351: SECUNDUS.

ln «primo libro infiirlxta triangu-
’ lorum tum quoad angulos tum

uoad lardera varia com paratione ,
parallelogrammorum non una

&inrer fe 8L cum triangulis colla-
itione, in hoc libro fecundo aggre-
dito: Eucli’des linearum ad libi-
tum feéiarum parallelogramma
Reâangula 8c Quadrant; docen-
do quomodo fe habeant Plarallelo-
gramma reâangula quæ fiunr a
partibus alicujus lineæ tumiinter
Te tum relata ad Quadrata rotins
lineæ: fieu: ex ipfis propofitionio

l bus porto manifeflum evader.
’ Cum aurem hujus libri propo-

fitiones, lice: numero non adeo
mulræ, talesfint, utfuadifiicul-
rate tyronum progeflbi haud exi-
vguam fæpe inji’ciant moram , nos

’ oleum
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Luna Summum. :8;
oleum 8c operamnon perdidilïe
exiflimabimus, fi illarum deman-
ftrationesita ordinemus , ut qui-
liber filas attenta perlegens (tu--
die, illifque primum librum be-
ne perceptum rite applicans ,,.
maximam difiieultatum penitus
difparerc comperiat pattern.

Cæterum ne occurrences igue.
tæ voces demonftraptionum inter-
rumpantcurfum, hic ut& in pri- p
m0 libro factum cil , Definitio-

- .nes- præmittuntur terminorum
adhibeudorum tollentes dubiam
fignificationem.

DE:



                                                                     

l EHUC’L"! D x s

DEFINJTIONES.

i l I.
Tarallçlogmmmum raflangu-

la»: A B C D tontinai diciturfiib
duabus mais C A. A B, raflant
angulum A comprehendmtibus.

c D
A BAntczi vidimus generationemialicujus

fuperficici , quær in memoriam revocam
arallelogrammi reâanguli formationem

mœlleâu reddet faciliorcm.
Reâæ lincæ A B perpendiculariter in.

(d’un linca CA, quæ concipiatur ferri
fupra lineam A B , ,utipfi femper maneat
rpcrpeudicularis ; cum ifia linea C A per-
lvenerit ad punâum B: tum extremum
punâum C defcriptam relinquet lineam
C D æ ualem ipfi A B; de cum linea BD
fit qua eadem cum linca A C ex punâo

- ’ » A

A!!!" N PI M’JIG-

,4 Pu -Erg fi

b.» ,7A: A! -.l.

AIL-s

, il.

Li

in.
à]!
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Linné-Sncunnus. 1.87
A del’ata in punâum B , cri: une! BD
ctiam æqualis ipfi A C.

V Undc pater ad inveniendam totam
quantitatem feu aream alicujus parallac-
grammi requiri tantum notam longitudî- ,
nm duorum laterum angulum mâtin.
continencinm. i ’

a ’ iC

P.
x

’o

.I ’75
Av; a, a: a B
Quod ut adhuc clarine evadat , lieur

8: arétiflîmam’ inter lineamm in le invi-r’

h i cem duâum 8c numerorum multiplia-
me... elle admirateur, ponamuslineam
C A divifam elfe in quatuor partes æqua- .
h Q .112 .198. 0: 9A2 MM finît;
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LB in (minque partes a quæ rioribus
æquales fint. Si jam linea C A uper A B"
mon perveneritad locum r Q punâum’
C. defcriptam texhibebit lineam CIL
punâum P , lineam PR : X, lineam
X8. 0, lineam 0T; adeoque unico
ifio matu faâa erunt quatuor ifia minora
quadrata CR. P S. XT.O t , quo: nim.’l
linea C A partes habet : ficnim ex pluri-
bns confluer partibus , etiam plura con-
fiituta client quadrant. i r 3

Facile autem intelligimus illudjidem
elfe ac fi numerus 4l duCatur feu" multipli-

eetur per r feu unitatem. « ’ g
Similirer filiuea Q 1 (quæ cadem jam

concipienda cit cum A C ) fecundo moto
pervenerit ad punâum z ,i codent mode
quatuor lalia quadrant efficientur quæ
prioribus addîta limul 8 dabunt: id qubd
iterum idem cit , ac fi numerus 4bis mul-
tipliceturper 1 feu femel per a.

Non aliter fi linea A C perget moveri ,
tertius motus quatuor alia prioribus adji-
cict quadrata; quatuor alia quartus ;. do-
nec tandem quintus ultima quatuorlad»
jungendo quadrant totum pairallelogramë
mum reâangulum perficiatôzvcompleat
quæ omnia quadrata fibi invicem addita ,
:0 exhibebunt 5 quoi! rurfiis idem eiÎIac

. .n me:.5

5,4.

if

:1 LT-



                                                                     

fi "r Dru-L4.L!BER .SECUNDUS. .18lv
numerus 4 quinquies pet unitatem feu fe-
mel per y, multiplieatus effet; qua: ope-
ratio fimiliter eundem producit nume-

rum zo. i ’ - .Cæterum notandum eii in fequèntibus
ad multiplicandum lineam A B pei- lineam
C D , feu ad ducendam lineam A B in li-
neam CD: vel tandem ad delignandum
reâaugulum comprehenfum fub lateribus
A B , C D me femper fcripturum f: A B.

C D. iUndc jam exiiiimo manifcltam fatis
efle rationem 0b quam ad inveniendam
aiicuius feu omnium parallelogrammo-
mm reâangulorum aream folummodo
duorum ilaterum reâuim angulum com- .
prehendentium requiratur notifia.

Hinc porro appairer, quomodo cogni-
ta area pardllelogrammi rcfianguli , a:

[alterutro laterum alterum inveniri poflir
latus; dividendo fcîlicerdatam aream et A
lattis cognitum: id quad in parnllei’o-
grammoABCD clare pater, quod zo
quadrata cantiner; qui numerus li divida-
tut pet 4. feu cognitum latus C A. acquire-
mus 5 pro latere A B. 86 viciffim fi zo di-
vidatur per g feu latus notum A B , inve-
nieturq.pro alterolatereA C. . ’ l

w” r

. . il N04
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V34- le

alpe .Eucnrnrs
NÇO T. A."

- Primo. ’Parallelogrammum dicitur re-
lâangulum quad habet unum angulum re- r
&um. Namfiunus cil: reâus, a eruntôc

reliquî re&i. .i Secundo. Parallelogrammum cil: vel
oblongum vel quadratum. ’

Obiongum cit quod datera contigua i
’ ,haber inæqualia, five quod coinrinetur

fub duabus reâis inæqualibus; illud au- ,
tem nos. in fequentibus «femper expri-
memus hoc fignojz; adquue ext’gr: a V
A C, femper fignificabit paraHeIOgram-
mum reâangulum A C. ’

Œadratum eft, quod fub duabus re-
&is æqualibus continetur: illud etiam ex-
primemus tali figno Ü ut E: C D, fem-
per denotet QIadratum C D. d

Tertio. In fequentibus nomine’ re- ,
’âanguli Euclides femper intellîgîr pa-

V ralleloigrammumlreâangulum. "
i Quarto. Geometræ omne parallelo-

gràmmtun exprimant, duas tantum n04
minaude literas pet diametrum oppoli-
tas : ut ad defignandum parallelogram-
rlpëm appofitum adhibent literas A D. vel

il, .-

in:



                                                                     

1.13151 Sucunnus.’ 1.9:

. . : î il a I» ï î i .
0mm pareillelogmmmi 12241313

:4an ,quodfrbet coran; quadra:
dinmetrungjlliu; [un , madele-
gmmmorm 5* widuolwmtüpk:

mentir. a 009mo" roman

fir’ïïï .

’ .
LA Er],..l...

E? D,
. I l 2Figura GEH, cdmpofita ex duo-

bus complementis BG. E H de, quad cir-
ca diametrurn cit, parallelogrammo G E ,
dicituanomOnlfeu norma; lad imitatio-
nern illius infirumenti quo fabrî utuntur ,
ad examinandum utrum ex". gr. duo pa-
rietes ; vel duo dictes ad "angulum reâum

conjunâi fint nec ne. . t

MN. PROS.
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.Paoros’nro I.
; 111m. .f l Si finrz’ntduè me; Gay AB,

quam») ,altem [fla fît in quota
cangue partes AB. E3 alitera ve-
ro infifhz; erit raflangulum fidr
illis. daubas G 35’ A B càmprebènà

faim qui: reflangalir , que [à]:
infiâa G , U fubfirtgqlis figmm-
tir A a. EB œwirientiur.

c En

t i G fi v DEMONSTRÀZTIO. . ’

’ Ex punais À & B i erige duas perpendi-
eulares A C ,v B D. æquales, datæ G: à:
ijunâa C D , cit E duc, refilera) E F parafie-
lam A C vel B D. ’Tum’li’neæ C A ,i F

A se. l. inter î fe æquales erunt soles du: G.

va :7 Ï l i Ï Jan)



                                                                     

Liman SECUNDUS. 19;
13m r: AF coutinetur fub CA hoc

cit G de fegmento A E. 4
Et C: ED contineturfub FE hoc cf!

G 8c fegmento E D.

Duo autem r:la AF , E D fimul funt b A1. l6.
b ælia tari :10 A D quod continetur fub
data G sa rota A B. ’

Ergo parer veritas propofitionis.
a Sub calculi formula breviter fic demon-»

ftratur .A B au A E El E B
c G G 4 G il M C Alcôai

ifque, ABæf’JG, AEæaG,
EB. cyan

Sir A B. r o. Vel .in Numeris

AB. 7. Iob7Œ3]
EC-a- 4. 4 4 M
G. 4. 4oæ28lÏitz.æ4o.

l A l il f FIA)d



                                                                     

15,4: Encnrnîrs-

Paolrosr’rro Il.

me Si rafla A B [8&4 fit matraque
in C 19’ D tria refinngulafiib tout "

48 , wifi fingulis figmmtis AC.
C D. D B comprebenfiz 69334154

fantquadmto quodfit a tout A B.

ICI; v

Le!) n
.- DEMONSTRATIO. i

i Super A B fiat quadratum B E, duean-
tut C G. DA parallelæ A E: qua: funr

. ’HL zquales a AB. hoc cit AB. ,
f œEC fit abEAhoceit AB&par-

ne AC. ,chDfirabGChocefl: AB 8c par-i

eL D. Vc: HB fitcx HDhqceiiABazpartc

’ s.



                                                                     

Luna Sncuun’rus. 19;
Cum autem tria ph BC. GD HB,

fimul fuma conflituani Brun) E B, pa- ,
ter illa etiam ipfi eife aqualia. b un ,3;

i Sub calculo.’ ’
ABiæ’ACE-BCD’ŒDB.

AB AB AB AB.
A.

M

a. au...) r; mais au c: AB.CD.
DE t: AB. DE,

Vel in numéris. i. ,

SitAB Io. ACz. CD3. ErgoDBg.

mana Æ 3&5] M
10 Io 10 [O
10030 206:1 306:! 50;) zoo.

-s



                                                                     

.196 EUCLIDIs V
PROPOSIITIO 11,1.

m5... Sir rafla A B fifld utcunque in
3’ i- E , raflangulum’fub tout A T U

partium dhamma A E comprebm-
flan , «squale ’efl. ejusdem partis

A EÇ quadrato , and cum raflan-
gulofubpartibue AE. EB compre-

henjô. .

A E 15’

- DEMONSTRATIOp
Ex A 8: B erige perpendiculares A C.

BD æquales fegmento A E : tum junâa
C D ducatur EF parallela- A C , quæ ipfi
A C etiam ’ erit æqualis.

334.!.

CE



                                                                     

! .

î . 1.13211 Snn’cwnnfis. 1’97.
., V a. Ç E continetur fub C Algue cit .
f A E 8: fegmento A E, adeoqueCE
j A, Cil quadratum faâum ab A g ’
’ i r: P B tontinant fub F1550; ’ÀE

’ 8: fegmento E3. h ’ 5 ..

E CE cum feu æ ’73 FB eftzqiiale
’ E: C B’, comprehenfo fub C A hoc. en:
K legmento A E &totaJinea A B.

Q. E. D.

b Sub calcula.

ABmAELÏlEB M .ne: AELAE p

f g -a: AEfïAB.æE: A EŒÇ-AEÆB.

i : ”Vel numeris. p
sans. m. nua.- Ergo EB.Î4.

10-11) "MM-i" f- Â.t 6 L6 Î]; M à i
6o 333633145 6.0. Z . Î.

a 4" a ’ipîoi



                                                                     

39a .:E.ULClL*.[-.nfgn m . r .

i v ÏPÏËÔP OSTI’NT’ÏI o. 11V.Ë ’

p l Sifflez liard)! .utçzrnqlue
847.513 in C. figadmmm furia:
ABmÎr-zequale quadrqrisfegmmt
.torumljilc. CE , minium. 12131.94:
to refiaagulo [ab figmèfitirz’AC.

C B çamprehenjo. ’ i

. i v. Ï; r... -.D a E-- «- .. a...» -»v-»l«-- -

4l . r. p-

-A- Cf BDEMONSTRATIO.
"6.1. v SupcrABfiataŒBD, anamn-

metro BD, fumaturBKaoBC;tum
l’ a A il V: duratif



                                                                     

Luna Sucumnus. 199
ducantur CF v, KH paternel: lateribus
B E. BA. ’ ’i

Tum in parallelogrammo HF erit DFæ
HGæ b AC:& HDb a) GP etiam æACi un.
ur 8e e omnes anguli reâi: Ergo H F ech ,9. L

E: Segmentî A B. . * * 634.!.
Simili mode in parallelogrammo C 1C

erit CB "b a) GK. Et CG a) 1&an
C B: ut 8c omnes anguli reâi. c Ergo
C K eh Siegmenti CB.

Deinde g: F K continetur fubFGæ
A C : 8c K æ CB.

Ut 8: c A G contineturfub une feg-
mento AC &fubCG a) CB. p

Quæ duo :la fi ad duo ,reliqua En
addantur , exhibebunt fimul totum [j
quod ab A B hadeoque ipfi æqualia
eruntP-î... .. X .. .. 1-. -.. ..--. un». .7».

Fer: calculum in: modo tien-Lon-

i firatdr. f,;’ a t:
AB aillerai C13 fM i
ABflACŒÇW -J

la ë AC.CB.1
i gicitc. CB ÆBÇB. ,

ŒAlâÏàDÊÈ-ArÇiffihr-fj- ad. C3

E3. ljæ û CE..:HL
il ’ N 5 : Sou

in
la.I 7



                                                                     

zoo luenapta mV
sen in numeris.

ABa’o Io.’ AB. 10 fi .
ACæ 6.; AB 10 ’

jErgoCBp4. zoo
AC 4 CB. 6 ACAC 6 4 CE . .4 CE

36 16. v 2.4-i’. 1’
4.8

36.. -16



                                                                     

LIBER SECUNDus. la:
COROLLARIUM I.

Tamllelogmmma circa dime:
tram quadratzflnt quadrant.

DEMONSTRiATIO.
Hoc pater ex demoni’tratione præcedente:

Trobatum enim ei’t parallelogramma H P,
8c C K circa Diametrum D B conflituta
habere omnes angulos rec’tos &latera æ- »

qualia, adeoque illa eifeiquadrata. Cam .
jam idem in talibus omnium quadratorum
obtineat parallelogrammis , fequitur illa

eiièquadrata. p
COROLLARIUM 1P.

Si rafla lima bifariam fémur
quadra!!!» tafias. lima quadru-
plant efl quadrati a dînidia fifli.

DEM’ONST’RAIIO.

Si enim (il: AC a) CB, erit quoque
BK a) B C , adeoque C K Quadratum di-
midiæA B: Similitet A Ca) C G, ergo .
A G erit quadratum dimidiæ A B: Nec
non HD a) DE œdimidiæ A B: Uth
denique F E au E K a) dimidîæ A B: qua-
re (Luadratumtotius A Bi continebit. 4.
quadrata faâaiadimidia A B. I ..

. ’ l PROr



                                                                     

20a .EUOL1D184
PROPOS triol-V.

mon s. Sirflalineçz arétin» in 4t-
qualia in (2,1? min daguai); in D .-
reèïmigulàm i A G [ab maqùalibus

figurerais AD. DE comprehenf- ’
1 fim,.1ghd’cum quadratapHF 4b

intermediafefiione C D, quais
eflquaa’mto C 1’, quad. à dimiafia

CBdefiribitqr. " i Î .

IÂPRiÆPABÀTIIIO. w

I. Superdimidia C’B fiat aquadratum
C Iq, ’duCaturque diamèter. l ’ g i

ai EirD ducatur D Plate-ri B1 b paral-

lela.- 7. "g. Stimta BK æ BD, ducaturKL
bparallcla A B, ut de A L’ parailela BK,’

i



                                                                     

LuumÏ SncuNDtis.’ u;

DEMONSTRATIO.

C: AH çontinctur fubACp 8c CHæ,
’- DE: Utde-ŒBF contineturfubBI

æAC&D’B:Ergo V. Ç Ç
CAHiæ’FJBF f .corbeau: ide

La: AHŒÇ; CF au a: BFŒQCF,
I . . hoceiilifl.’ - bradait.
cAGÆQHFiæ son: * ’
" t In numeris. . r à
Sir rota AB Io. Ergo diniidia AC,.CB g.

AD8. ErgoDBa. EtCD3.

CB si - ADSA mutin "-M’iDBz
:CB 2’; ï z ÉAD.DB.q16. *

L,.CD 9. A
. "fjnf’JAD.DBI16.

æànfifiùcn magne; a

ne,



                                                                     

2,04 ..EUchDx:s
Pnorosrrlo V1.

mi’a’ i Sirrâa’ a? fitbifkriamfiâg

inC , zigue rafla quædam BD ad-
jiciatur 5, Erit raflangulum fil:
tara compoft’m e219 65’ adjefla BD

contenta»: and cum quadra» di-

. midia CB , alunie quadmro
CD compofitæ ex dimidia U 4d.

a E f

1: K l iA. c i in n
PRÆPARATIO.

I. SUperC Dfiat Ü CE.
z. Duâa Diametro F D , ex-B’agatur

B G parallela D E.
3. Sumpta D I a) D B , ducatur I L

parallela D A ,- ut a: A L parallda D LE

. p I D



                                                                     

Lrazn sudations. je;
DEMONSTRATIO.

a: AK coutinetur rab AC a. C-K si
’ DI a) DE; Et r:2 HE continetuf’

HGœACôzGEæBD: ErgOew

ŒKAK æ tu HE-:.: CIÆGKGæECIŒqa’KGI,
:AK Æ: CI Ë: BG.-æ par

ŒŒHEÆDKzGà-
. ’ rhoccl’ræ
cAIJËdD KG au D CE.

In numeris. 1
’ Sitlinea ABIo. BD a. Ergo rota

AD. 12. DimidiaAB.feuAC.
feu CB g. ErgoC’D 7.

ADt 12.
BC Li M’-

cAD.DB 2.4 I
UCB. a; A’

C:AD.DB&*D (1349:0 49UC D.

Pan-



                                                                     

3405 .ÈU.ct.rnxsÏ. «

Paoroskrlo’vzîn

me... .ÏSi rafla A Œyuttunque fémur

in C , arum: quadrant rotins :AB 19’

atrium; figmenti C B , aiguail):
bis fiamto recïangulo contenta fiab
tout iAB 19’ figmento (fiât) :ÇB ,

and cum quadrato alteriusfigmçn-

tiAC.

A sa
K n a.
n IL n. n ’

19”41

PR’ÆPARATIO.

"au I. SuperîA Bfiatû AB.
a. Sume B M a) B C , 8; ducantur CL

v 53h L M K l?parallel:.e lateribus B E. B A. Erik

au. queLancCB.
3. Super LEfiatL-J L G.

, DEa



                                                                     

l

LI.BSIR.LSEC.U.N»DÇS., gaz -

DEMQNSTRvATIO. i
Duo En A E. E F æ d duobus :lis un. 1;.

A M. M F cum Quadrato KL. .
Arqui c2 AM continetur fub AB de

BMhoceR’B C. ”” i
ce. M F cantinera: fui) MG (qua: fa-

cile probatur eiTeæ ualis AB, cum fit ME
go AC&EG au C )&’GFhoc efiBC.

un: E3 KL firaKHhoc efliAC alerté

fegmento. i . p1 . X.Ergo pater veritas pr’Opofitionis.

- i i In numeris. I
Sit AB IO- D AB.!oo. -AC 8. :103 .4 A-
ErgoCB a. E. AIME UCB 104..

AB 163 ,’ne] z M- î- ; -ÜŒÎBBCzo" .

3 z i .a r; AB. BC. 4o]. A.

i ou; -zŒABBCŒIl; 60104.
tut ante.

I0 Pne-



                                                                     

:08 EUSCLrnrs
.Prtiorosn’ro VIH.

mm. Si raïa [inca A B fémur ut- *
cunqué in C , aigu: adjiçiutur A D

au C B : Rec’tungulum quater com-

P’ebenfim, fub data AB U 41..
temtrojégmento CB nua cum qui:-
drato alterius jégménti- A C , erit

que]: quadruto T K. quid fit
ucompafitnŒB.

in a a a
E-M a. W p
I à . N Ë.

L ,
PRÈPARATIO.

x

I. FaâisD E. BL. KH a: DA il

i CB

ira

- 515-1.9.5



                                                                     

sur.”Luna Sncunnus; zoo
CB ducatur EF parallela DB, qua: ipfi
CN paraflelæ BK occurrat in F.

2- Deinde ex Hagatur H G paralle« I
la K1, quæipii LM paralldæ 1D. oc-
currat in G.

1 DEMONSTRATIO.
Quadratum totum D K Continet 4.

Reâangula DE B’N. KG. 1M: qua:
continentur fub D C. CF: BH. H N:
K L. L G: I E. EM: hoc cil quæ omnia
comprehenduntur fub AB 8c C B: una
cum Quadrato MN quod fit alatere MF
hoc cit altero-fegmento-AC. Ade ne
pater Quadratum tgtum eiïe æquale 4?;iiis
Reâangulisfuna cum quadrato alterius

fegmenti. QE.D.’

h Ïn numeris.
SithB IO.’" A 8: Ergo CB a.

ACzo - DE u M ’ ’
CE z DB 12 .F:AC.LB»zo r3 DE 144

" Ï . - i mante.

I 4qC’JACCB 8o
Ü AC 64 A’

. 144-.
’ i A 7,.- L- l

O a PRO-



                                                                     

.4 un .,Eucx.tnr.su y
V P’norosüio IX. -.

- n si rafla linon A3 [mm in
cor.9. , . n . . .uqunlm in C a, U non noiraud m

D ;quadrata inaqualium léguion-
’ torum AD. DB. «lupin flint qua-

. dratorum AC.CDa qua: a dimidiu
i AC U412 intermediu (Il) flux,

A V . JDùJî
’IPR’ÆPARATIO. -.

1. Ex A 86 D ereâis perpendicdaflir
bus AE. DF æ AC, ducatur EF: qui

erit a) AD. IÏ z". Faâa DG æ DC. (undepfit GF
œDB) ducantur E6. CG. EG. ’ -

à i Ennu-



                                                                     

l

Lina]; Sncunnus. au
Bruntque E A C. G D ,C. E F G pet

conflruâionçm Triangula «tanguiez.
Uti ctiam ECG; Cam enim 3, an.-

guli ad C fimul (pet 13.1.) fint æqua-
les duobus mais. fi ab illis aufçrantur,
duo anguli E CA. G C D, (qui fingnli
perSchoî:13. I.) fun: femireâi, feula-
Cnebit angulusCECG a) uni Reâo.

DEMÛNSTRATIO.’

C .1. 03h in Ttiangulîs métangufis
EAC. GDC,’JcR EA a!) AC; 84 GD

. a) DC, (erit; 4CC], E C dupîum 3 Ed A C] A I47oîr
(3 GC duplum . Ed CD ’

.DuoE En EC. CC cingla Üfbtllm

AC. zz. Arquilæjpæ-Tflafigulo ryaanèulo

ECG. " . x r rE] Ëçao a [Iris CC?!
Ergo El; E G ÈMM’Ècorum AC. kD ,

7;: Denî*üê"îri"ÏrTàrï""ùTô"E851": ulo *

EF G. q Cg "à’ .g EG æ gris EF. FG.
Î,

Et o fin BF. FG. l!j H 03 110C



                                                                     

tu; C EUCLIDIS.
Hoc efi K - C

En AD. DE dupla Œtorum AC. ,
CD. .- (1. E. D.

In numeris.

Si: AB Io. Èrgo AC. CE
AD7. ErgolDB 3.

Et CD z. V C d ,
Cc: AD 49 A

.EDB 9 .[au AD.DB-5-8.

Û

D

Ü V . M.
m? ,.-p bis, ŒEQAC. CD 58.

.1?

C PRO.



                                                                     

LIBER SECUNDUS. 21;

PROPOSITIOÏX.
Si rcËaAB [e84 fii-bifaridm 3;?”

in C , eique afiz’ciamr’BO ,o Q44-

drata tafias .compofim A 0 0’ ad-

jeêloe BO orant dupla quadrum-
. "un 446.60, qu’as a dimidz’o AC

fiunt, Un c0. compofim ex di- I ’
midîa 19’ anhéla.

pRÆPARA’TIO-

I. Ex A C8: 0 ereâîs perpendicularîg

bus AF. 0E au C0 ducatur FE quà:
erit sa A0. ’

72- Tom 518:3 AG a) AC feu CE,

0 4, (un-



                                                                     

’ I 476 l.

CGICE.

au. JEUC5LI Drs-w
(unde fit FG au BO) ducantuwr GC.
CE.EG.--:.. 1H»; j

Eruntque’ ’GAC. ROC. GCE. EFG
trianguln rëâanguh , tu: in pæœdenti .dc-

mentit-adonc. 1., * Ü; .  C.

DEMONSTRATÏIO.
I. Quia in, Triangulîs 2t’et’3::1’n.gulîs

CAC. EQC efiGA æACiV 84 E0 a)

0C. Erik. . . C .[3 .GC duplum a ûtî A I ’
5 CE duplum Il[ni GO -» ’

Un GE:..ÇEslnplaczmunACCO. V

a." Triangulo reâangulo
ng æ a [Iris ce.

Ego B GËîiuglum Stornm ’AC. CO.’

1 3. Denique m Triangulo rcâangulo
EFG.

I :3 (31235? Ütîs ,

’Ergo En BF. A ’l
Choc-6th: ’

, , site: A0450 dupla [garum AC.

’ CQ. E. D. If:

. Î 4;.;.«À’ .. ’ fVcl’



                                                                     

LrnnRSEcunnns. n;
k Vdinnumcris.

ç 3;: AB à 1o. Ergo AC.CB;. ,
.Sit BO æ z. Ergo Aanxz. I

C Et C0 a) X7.

î a A0 144 SAC a;
Ï a 4 xA- S co( M-

DtaOA.OG148 DtaAC.C074]M:
C ’z

Bis au AC. C0. 148

B



                                                                     

:16 indurais
Pnoi’os’xho XI;

nabi. x. j Défait 1651an . A B in Écart

in G,ut raflangulum compreben-
fun; jùb tata lima A8 ü unofig-
mntwfum B G’fit qua]: Maria:
figmenti A6, .qçladmto. l C

c.,An
l

.1 A C a . H
ï a) E .A. ’C’F-j-Ï ,

k CÔNSTRUCTIIQII

1. Ducatur perpendîèularîs æ-

qualis ipfi AB. v x A
2. Divifa AD bifarîam ME; jungelEB.

3. Sumatur BF. E8. 4
4. Fac AG a) AF. Et dito faâum

Je quod .quæritur. ’

DEMONSTRATIO.
- .Suèer data AB’èomplcatur a AC ut

Ir.:.



                                                                     

’Lrnnn SEcüND-us.   217 ’

a: fugua AG  :3 8; Reâa HG pro-
ducàtur i111. ’   ’ "
. r: DE PH (ho; dl FA) Æ 815A
a? .a’ÉEF. hoccfi DER: I I j
,  Atqui E: E31) :9 AB; 112118 AÇan.

La EA. s ,   . L  
60 g.

» - irgoÇ: DÊ. FHŒ D EAàE.’ FA

AC. v ’E: ablato unîtfiqûèûco .

La DEFHc-ab SAC à "1.:va
gDG ..”::DG 4,..N

EAHàDCG... IAtquî a AH fit a fcgmento AG 8:
a: CG contineturCB hoc efi AB &alw
taro fegmento BG.  
dErgo pater faâum elfe quad quærcbatur.

S C H O L 1U M.

In nuineris bæc, propofitio nulle folvî  
potefi modo, çum radicis quadratæ ex-
n’aâîo, quæ hic requiritur mon femper

. rationales numerôs àdmittat.

Page,



                                                                     

2,187 En CL 11;) 1 s

PKoPonf’I o X".
gros. " fi , triabgula’ obtajàaçdgulo Ê
Ï 921136- quadmzum lutais AC,  ’3-

quod obtujô angulo opponitur 5
jupcratreliquqtumlaæmm dB.
B C Quadrant, ,g (n’y fitmpto n-

fldngulo , quad continæurfub [4-

- tare CE, Uflb ipfa BD in di-
reflum si addita ujque I ad par- .
pehdicularem ab aima acato’an- l  
gala A cadentem. ’ ’

DE-



                                                                     

L131!!! ËËCÏIÀNDÛVSÏ fig

- VDEMÔÉSÏIÀATIÔJ"

:ACæagADæaDC. mu.
Atquils DC b si: DE Æ L: BCb4 Il.

Æ 7. F; .,,.»*w v,:z
Ergo hîfcç in lo’cùm a DC

’l pofiçil.’ * î

EACæ-d"A’15næî ë DE à me

  6;! z :1 DBC.’ ’
Acqui rurfus Dm; sa AD. DE a æ’ ,

a A15. î ’ ’
- Ergo hoc inilldrgm locum rc- r

polira.

a ACæ :.ABæchæz a:
DBC. - u

vé!



                                                                     

2.2.6 ’ Eucp1n1s
.ch dadas a; quai; ad opulum hoc "

mode. *

A

M Ian e I-l

I Ka N, Fx

r. Super DC me Etc DF, duca-
tur EN parallela DE.

2. Faâîs BH , 8c NI :0 DE, du-
cantur CH 8: 1K parallclæ ipfi DC.

3. Super AD confiruatur Brun: LD,
Tune BK en: quadratum bafeos BC.

Et DH quadratum ipfius DB.
Reâangulum HE comprchcnditur fub

HG. .GE. feu DE. BG. R

. CC



                                                                     

-vç-

Luna SECUND’us. au
Rcâangulum IF comprehendîtur fub

IN. NF feu DE. BC  
sACæEADæsDC.

Sen

a AC a) :3 DLægrDI-I. A

fim-hÂ-Ba BK l1! z clin-1E. IF.
Adeoque panet dqobus’ Gris ,  qu:

fiant a laterîbus A3. BC ,  dcberc addî
J21: HE. IF: feu bis fuinptum à. DE. .
BC, ut iRa fumma fiat a) aco AC.

SCHO-



                                                                     

in ’ Eucprbxs
SCHOLLIUIMI.

E

DB’G
* Hoc modo paulo aliter eadem propo-

fitid demonfirari potefi. V
Ex’ B erigatur perpendicularis BE a)

RA, &ducatqr EC.
  Hoc faâo duo ttîangula ABC. EBC

habent duo .latem A3. BC æqualia ipfis
E3. BC: at veto angulum ABC   an-
gulo EBC : Ergoper z4. I. bafîs AC
cri:   ECrAdcoque E] AC   Gto
EC hoc efi Gris EB f. AB 8: BC.

Unde patet nihil aliud requin-i , quant
ne ’invcniatur «diffèrentia Brown! AC

* EC.

(SEC

41.3.;ç-u.). «A... -.



                                                                     

1.13511 Sncunnvs. ’22;
QACœBADŒEDC. g
AtquîŒDCœÜDBŒEJBCEB

z :1339 i , . ï
Ergo. »EACæŒADŒDDBŒûBC

. - 3:! zEDBC. .Atqui EtaAD.DB.p ÜzoABfIEB.

Ergo.  EACæÜEBÆÜBCŒ ZŒDBC
BECqQEBŒEJBC.’

(un: fi a fi: inviccm fubtéahantur, cri:
z ç: D’B"C diflèreqtia Ecqvpm A C. E C

feu exçdÎus quo E] AC fuperat a E C ,
hoc çfl: quadrata E8 BC. En AB. BC. 

SCLHOLIIUM IL  
Ex hac propofitiqpc filçducirur gene-

ralis Regula Geometrarum , qua ex «à
bus trianguli obtufanguli lateribus cognî-d
ris inveniunt bafin produâam vcl illîus
fegmemum B D. qua: impèflt , ut a qua-
drato AC demta fumma quadratorum AB.
B C , reliquum divîdaturper duplum ba-
(ces B C; qua: operatio exhibebit qué»:

fitam D B. 1 ’ -  

Quart



                                                                     

La A

l BM n   d(J  u. -

* .  V Quatre fi in Triangulo obtufangulo
53C ponatur latus AB 13. BC 4. 8:
AC 15, invcnietut: pet hoc;Scholium
DE 5: Etpropofitio ficdemonflçabitur.

’ In numcrîs. * g *
ÜAszyf DB5. MWJA
v . B C4.   ’.

ÈDBC ’20. ] M. I
A z.

h: :DBC 4o, 1
E AB 169.   A.
S BC 16. J
Summa 225. au E. A C.

A Q F.Z D, PROS
v



                                                                     

f 1.13315. SÈÇUNDUSÏ ’21;

P, 39 P951?! o XfII Il. .., -
chdflg’wlffiangulo A BG fifi";

.--qe«.dmwvrlnzem 412,»;quad

muta angulo. C mpponitufiw,’ fiach

tatar a: (faudrai: reliquomm la-
terum l4 (2.n Ibisrflùlmtq re-
âangulq fié 14.12.1163 6-8 Ü I fil:

4117W)? Wtifitlim   650 w-
que 4d occurfm . perpêndicula-

1&4!) ahadm’gulœym Œdi-

dentis. r .,.z :2

A .



                                                                     

fat-6 -.: .Bvqêrpn-V.

DEMQNSIRATIQ
.7. u. L" GDCQS’. d
» . .yCDfiflaBD. . .a a: E AID (La. . L

a 130-129 à AD a: DC aie si?)
g 95 En DB’Ël à. i1 BIC D;   H

v *.Atqui duo UtaîAD.D  - 1 "
, .. æzaAçç a) tu
* Etduqûta AV

Li liège» bis int-îîjiii’itià?10::qu"a.à

vfubflïîtiytiælî: ., v sa!)

c BC æ SAC-amis æ 23::
BC. CD. gQ E. D.

a.

Mia.



                                                                     

Luna». SE’CUNDUS. 127;

Aria DEMÔNSTRA T10a

La
ME,,.F
1. Super bafi BC faâo quadrato BF.

producatur ADwin 0. L u U
2. Faâo O H a) OP, ducpturH G

parallela F E. ’  3. Super AD , Î& G E fiant quadra-r

taDI.EL.. g .Tune G D 68:: quadmum. regmemi
B D: Reâangulunfi DF comprehendîtur
fub D C. CF fiuD C.VCB. EtReétan.
galgal Ë M fub HL. L M. feuDC. CE.

P3. 93C.



                                                                     

.228; .EUCL’I’D r8
BEC au D B-H,çum duobus
r ç u EUS DFÜHE. .

A a ACE!) [3:0 AKa latere AD cum
E MG a latere ManDC,

a BC ÆDIAÇ a; Dcis’G D. D1

* u K-xHoc dt.
EtovAÇ 3:1 z blis DF. HM.

Ergo pater quadrato AB debere addi
duo 7:15: DF. HM’r’fëü’ bis fumtum

clam BC. CD, ’ut ifia fumrim fiat sa
duobus quadratis B C. A C.

-l”]-Xî’

h



                                                                     

LIBER SECUNDUS. 129

TerrialDEMONSTRATIOu.

E.

D. ÏB ’G ° c"

Triangulum acutangulum fit, F B C g
demonflrandum cPc duo quadrara FB. BC,
fuperare quadratum F C pet duplum î:

C B G. . k .Ex B erîgarur perpçndiçularis BE au

BF , 8: ducuur EC, mm duo triangu-
la EBC. FBC , habebunt duo latera E8.
BC, a) lateribus FB. BC 8: angulum
EBC ,4 FBC: quare per 24.1. latus
EC cri: e PC. Adeoquc EC hoc efl:
duo quadrara EB. (en FB. BC eruut

et E PC. v IUnde fi quadratum PC fubrrnhatura’n
quadrato E C , obtînèbîtundifièrcmia (au:

exceffus, que quadrata FB. BC. Impe-

. v p 4. tant



                                                                     

:30 EucrunrsHranz quadratum F C , adcoque demonflra.
ta exit propofitio.

a ECæEEBfCuBFBŒŒBC,

V Atqui .:BCao: BG DE! z Œ’BGCŒ ÈGC.

Ergo faéta fubflitutione.

sECægFBægBGæzcàBGc
’ Æ a GCGFCæDFBo-EBG Æ S BC.

ï.

SEC- D FCæ z SBGJÏz :BGBG
Æ z :GC.BG

Sen

i a. r: BC. BG.
Hoc cit duplum a: fub bali B C 85

fegmento B G ; pro diEerentia qua qua-
drarumE C , hoc efl: duo quadrara EB.
En F3 Ed B C excedunt quadratumF Co

SCHOLIUM. I.
Simili operatîone quoque innotefcet,

différentia quadratorum A C a; F C:
quorum primum opponitur angulmob-
taro A B 9: 11995512 me 9cm F B C

BGAIQ



                                                                     

Luna SncuNDus. .231.
BACæDABŒDBCŒ’zv-g

DB.BC. 12.11.
ÜCF æDFB (cagnas: s.

r BC---z-::BG.BC. 13.11.

a AC-«E CFao z a DB.BC æ
z ’:BG. BC.

feu z.*DDG.BC.
E

ç-r y-«..-..

Il) B G C
Ex quo calcule fequitur hoc

Theorema.

ï ’ Si triangulum obtufangulum ABC
Ë cum acutangulo F B C latent AB. B C.
I2 lateribus FB. BC æqualiahabcat; qua-
. dratum laterîs obtura angulo oppofiti

AC, fuperabît quadratum lateris acuto
gngulo oppofiti P C, pet dupium rcâanc

I P 5 gulum



                                                                     

ri z
flans.

:42 *Eucr.rnls""
gulum quod fit a bafi B C 82 D G inter
dues perpendiculares AD. P-G inter-
cepta. ri -’ * 1 i

S C H 0L I U M I I.

Hinc iterum finir Geometrarum re-ï
gula ad inveniendum bafeos fagmentum
CD , ex tribus trianguli acu’tanguli la-
teribus cognitis: quod invenitur fiafum-
ma quadratorum A C. C B. (circa angu-
lum fegmento- adjacentem ) Tubtrahatur
quadratum A B , 86 reliquum per duplam

.bafin B C diîlidatur.

mure fi inTriangulo acutangulo ABC,
» ponatur làtusrAC 13. BC.14.AB.1):în-

vcnictur par hoc Scholium bafcgsfegmcn-
tum DC 5. Et propofirio fic demonfira-
bitur.

In numeris.

a AC r69 Aû BC 196, ’

ÜACŒEBC 36;

Bd



                                                                     

Luna: Sschn’Us. 2;;

80,14.CD Mil] M...
J.

4 ŒBC.CD 7o. M.
z.

z Ç-BCCD 140.
E: 2:52] A

c: 1KB 36S
z r: BFCÏCD-

Ut requiritur.

PRo-



                                                                     

PION. Io

a 45- 10

234 .EUCLrnlxs
Pnerosrrlro XlV.
Tata reflilz’nea A «agada qua-

dratum conflituere.

CONSRUCTIO.
1. Confiîtuatur C! BD a) reâilineo.

A: quad fi habcat larera æqualia, obti-
nemus qugdratum quæfitum. Si vero non
tum

z. Producatur latus D C in F , ut CF
fit a) C B.

3. Linea DF bifeâa in G , centre G
radio G D vel G F defcribe fcmicirculum
D H F.

4. Latus B C producatur ad femicircu.

lum in H. r ’ .Dico quadratum CH eflè a) refili-

nco A. i v .i DE;



                                                                     

"I". Î’LIIBEIÏSECUN’D’U’S. Î .233.

" DEMÔIÆSTRATIÔ.

É’DC. CB’( FeuiCF")læî Ü Cbæbs. Il.

DGEzf-DG H- ï
Atqui a GH c à) a GC CH.°47’L
Er ovhistip iiIiuglgcuran-ubflîrutis. n

gêne. Chai. à se sa, a ce a
a CH.

Si auferarur utrinique E G C.

F: DC B a D CH.
Arqui gLD C B au reâilineo A pet

confira] e. v i xErgo a CH criant Meneur re-
&ilineo A. r ’* j

.. Q E: Du

r L r UQI tu 1 64 I A r l à.
.. .«..*. fla. au ..,:........r:3. h 5...; .4.) .V.. veivluî-fl-xa x.L. r7 - u l. G- ,., . .. ru En a «; -..z’;muv« v-’-.- -x ,24 ..J ;.::.ï Ç "HLM? Nu-

m1 .r’ .. . . a 4-L V. .. . .. , kn v r uc,4,t.lk4 I. qxo.74.--..is-,...,Jw431a»1-

.V.

ç . E Un



                                                                     

E u C s
. ELEMENIQR.UM..
- 7, p11; in a... kil-grue. q. I.

Eguales circültflmt; quorum
diametri AB. BC. fun: «squales .-

vel quorum , que ex centris D . 1j
.IE. refbelim DE. 56.15031: argua-

er. .d”.

et . r y;
L a? s. axa A



                                                                     

Luna Tzn’rrus. 137
Il.

x .Refia circulant rangera. dici-
un I,ÏÎ iüa cum circulum tungar

- un i1putat 1p B. fiprçdugatur In C, .
. circulùnï ùénfècatfz .

1113W. n ’35

Cirëulii: fiiiflfiiùià’a-ïtangére di-

mur agui fifi .murub tangentes
au in a: fifi Mm . m 12mm

x... .k. ni.



                                                                     

:38 EUCLIDrs-ra’

11V. . .1
0A

IlIn circulé aqualiter di are à ’

tantra rafla dicuntur ,Ïiciàmjber-

’ pandicularef DE. DE. 2mm
T. ad ipfizs A B. , C 1C; dutîa a-
quaIes fana,- longius aux»: alufi

dicitm: GH. in quant major per-
pandiculari: D1. cadit.

q K V. Ï i

A » B ’
V Se emmi: cirÎcaIiîï, .dflïfigum

qua fil: rafla A B. i524
riflait: A 9P: semzrcbsvëlïflçl



                                                                     

Luna TERTIJIS." .13; .....--.fl’”-’-*-

V1.

. o

A BSegmenti autant iangulus cf!
CAB. qui jà!) "au lima AB.
U circulé paripberia C A. Came
prehenditur.

V1 I.

gag. A. o
In figmento autem angulus efl

para A B C. mm in figmenti cir-
cumferentia ficmptum flefitpun- i
au"; quodpgam B. 19’ ab eo in ter-

; minas rafla A C. figmentum ter-
minantes linga rafla , un B A. B C.
filerint gué-t’a. A

.. I w Q VIH-f



                                                                     

I fluctuaisM. yin.A

in B
Cam verni comprebendentes an-

gulam D A B. rafla]! D. A B.
aliquam aflumamt paripberiam a:
B C D. iIli angdlu: dicitur infijlm.

[X-

. B C
Scflor circuli cf! , au»; ad tsz’ar

ârcuü centrant A. angulus A B C.

fiait confitutus’ : comprehenfa ni-.

"tairumfigura (mi midi; A8. AC.
angulum BAC. antinçntibus, à .
penpberia BG. ab ifiimflimprâ: i



                                                                     

LIIERTE-Wtflrs.’ ":4:

. 4 ,X’ri à; .Î

Similid circuqu [émana flint
ABC. D8ë.7ugrangzdosBAC.
E DE capîünt- agirait: , dut in
quibus-’anguli C B A. F E D. in-

terfefiutæwles. ,7 V
Pmpiieîçgmeàta amuï; ma dièunrur ,

qu: factum integrorum Circtflorum (un:
partes fimiles, feu ejufdem demminario- i
nia; hoc en fi unum fegmencumific vel .

f. val; f: à f’fuîcirtuii, utul- ’
4 ’ , .temm aima fit , ,1, val ;, g. ç fui circuli.

Undc faquirur fi intègri circulî fin: æ-

quales , illorum fimilia .fegmcnta eriam
necefiàrio debere elfe æqualia ; ut 8: duo ,
vel pinta fegmenta fimilia eiufdemcirculî

- inter-(e zqualia.

’ Q g P R 03
d



                                                                     

fig; « arrentons]. -;k

vPaorosu’lo L
«ou... , ’Dati Circuli BCD centrant A

nWMmr ’
t

CONSTRUCTra
q, I. In circula duâa quælibet BD die

"tu. vidatur bifariam in F. I
z. Ex F erigatur utrimque perpendip

cularis C E usque ad circumferentiam. 5
3. IflaCE bifecetur A. a
Dico punôtum A elfe centrum Circuli.

un. ’

9.54



                                                                     

LIBÈR Tnkïrrus. 54;?
DEMONSTRATÏO.

i Cam ex F ’( fiiiilud non fitinCentro)
reâa linca femper ad centrum poflît du-
ci , ponamus ex F , ad lineæ PC, ali-
quod punâum ,l ut A , rauquant: ad Cen-
trum duâam’ eflè lineam reâam FA;
que cafu ex definîtione 86 primaria pro-
prietate circuli duæ reâæ A B , A D erunt
radii ifiius Circuli , arque inde æquales.

Adeoque in Triangulis AFB. .AFD
Latus AF a) AF.

AB a) AD.
FB :0 FD.

,Ergo pet 8. I.
Angulus AFB æ AFD.

Adeoque ambo reâi.
» Unde pater lineam ex F ad centrum

ducendam debere cire perpendicularcm
ad medietatem lineæ B D.

Atqui pet conflruâionem linea EAC ,
pet medium ipfius BD duâa CR perpen-
dicuiaris.

Etgo çtîam naturaliter fequitut cen-
trum eiTe in ifla petpendiculari E C: a:
quidem in ejus punâo media A. ut fiant

A radii A C. A E inter (c æquales.
Hinc jam fequens immediate deducitur.

Q3 C01



                                                                     

.E,v,chr.rnrs.l V; q
COROLLAMUM.

Si "fia limai: E in Circqu
aliam lincamB D bifariam in F ,
65 ad angulos riflas .B PC D F c
fera: , in fila bifacante CE erz’t Cir-

pali centrant? A.

. Vide Figuram præced: v ’

i DEMQNsTRATIO.

, Hæc clarek& quafi ad oculum pater
ex præcedeme- Demonfiratione; vel par
tins entailla- cit cadet),

P1101



                                                                     

Luna Tenues. 2,4;
q Pnopposr’rro Il. a

Si in pâ’îpberia Circali ADC MW

duo qualibct punfia «A. C. fia. q
mantur, "flafla, quaperz’l- " in
la ducitar , intra circulant ca-
da.

DEMONSTRATIQJIH

Ex invento Centre E. duâis radiisEA.
EC, ad teâam AC ducatur E3.

Tum in Triangulo. EA C.
Lama EA au EC quia radii.

.Ergo ang. A a: C. 5.1.

Q 4. Arqui



                                                                     

145 dînent-Drs
"5.x, .ÆtrquiextetnusEBAl 4 interne C.

J .. jErgo E B A etîam( .

, Adeoque in trianguloEB A lotus EA
("9, 1, oppoiitum angulo maxima cric b e la-

tere E B.

m Arqui iatus "EA pertîngit tamtam ad.

peripheriam. . 9Ergo iatus E B cadit intra circulum

Et eadem demonfltatio applicari po-
tcfl ad amuïe punâa nuez. A’ Ç.

Ergo rota linea A C «radie intta Cita
cuium. Q E. D. ’ *

Q

.15. CH :0 L 1 UWM. .

Si fupra A C dummr’ 21h arque alfa
linea, iila punâa A 8: C propius ad fe
invicem asçedent, donec tandem coinci«
dan; in unum 8c idem punâum , ut hic

in B. » r

Tune



                                                                     

Nu...

&W

annn- Tenn’rrus.’ 54j

Tune lima, quæ pet illud punâum
B ducitur, non 6:;an: pet duo diverti
punâa, (ut antéa cran: A &C)fed pet
unum adeoque non; (au Circulum; fed
illum tangit. ,4 i; ï

Unde jam .conelhdere licet , lineam
teâam C Circnlum ’îgm’no’tantum pun-

âo B tangete; id quad infra ex Prop.
16. hujus libti uitetius patebit.

o. a me:



                                                                     

248: :5114; and; . k. -;

P Repos"; T10 1H.

"m: à Si in. ciradqê jaffa gardant
C E par contrariai dada, adam
BD non par contraint-flafla!" ,
bifizriam fiieiÏÊizWZ’tiam 2714m

ad angulos refiosjècabit. .

q PARsIL
Et fi ad angulos raflas eamjè-

. la; bifariam arnaque ficabit.

DEMONSTRAITIO.
Pars I. Duâîs radiis A B. A D , in trian-

gmnAFBAÆD. i

a;
Lama



                                                                     

LIBER Tenues: a;
Lacus AB :0 AD quia radii.
Latus F B ao FDïper- propofitionem.
Latus A F commune.

,--..
à? omnes anguli ifunt inter fe arqua-

les . pet 8. I. adeoqm: Ang. AFB g)
API). qui proptctea [une 1 reâifl Via. w.

’ o IoPars a. In iifdem triangulis APR. ARS, m

Ang. ABF au ADF. quia triang. BAD
-efl Ifofceies. v

uAng. A F B; æ BFDper propofitiœ

ncm. * , , .- l il.Latus.AF commune. . . .

Ego latus B F 5 au. F îflhm.

COROL.



                                                                     

figé lancinions.
.;.;;...;,’COR;()I;;Î.ARIUM.

Si in Triangle «aquilatcro [en
Ifàfi’de BAI) raïa F bafin B D

Jabot la ariam’, ’ i114 tandem per-

’ ’pçadiculariterfecabit U contra.

i" DEMÔ’NST’RATIO.

H étame A radio AB vei AD de;
fetibatur Circulus , 8: rafla AF unin-
que producatut- in C 8: E , utriusque
huius partis demonfltatio, erircadem Cam.

i ïpropofitione: . i i
Licet etiam hoc Coroliarium indepen- 4

dentera circula fuam habeat vetitatem.

PRO1



                                                                     

thBERÏTEBËFPB :51

I Paoaosrrjo 1V.
Si in Circqu du rafla. AB."’°°W

D6 non ambaper centrant dufia ,

fi invicem firent : .ilIa macao
hon embuas bifizriam. "

a A I nrayœ ,
3&51...-;Î..* 1

DEMDNÂTKATIQ

Pofito lineam A B , ab airera D C bi-
feeati in E, ducatut AD eique parafie-

la B F. tr Tune in Triangulis A BD. B EP.

Lama AE æ BE.
Angulus E a æ E. NM-
Angulus A b 0.3. 5,9. 1,

Ergo



                                                                     

E35 i. iEuicnrntsw:
Ergo pet 26. I.

*LatusED a) EF. a
AtqueEÇ ç EF.

î. ErgoEC 415D. q
. Adeoque D C: non vicifiim ’bîfecatut a;

ab airera AB. i . aAtque banc demonfitatio haha: 10mm i
five D C pet centrum tranfeat five non, ,’
cum in omni pofitione duci pofiit AD i
8c ci parauela BF.

A. ’i g



                                                                     

meerairm. 9:31
PROPOS ITIO V.

H ’Si d . c H D "en.fifi W40 jacent, inca l1 caban:

ide carmin. IHd’2;

DEMONSTRATIO.
Ducatut teâa A D feeans utrumque

eirculum. .
Tum AB. C D. . unique eitculo in-

fetiptæ erunt’ diverfæ , adeoque iliarum

media E ë: F. diverfa ; 8c con-
equentet ex illis eduâæ petpendicuiarcs

E G, F H divetfæ.
Cit-



                                                                     

Psi . hep-391.5-

--’ V * i; N1, a x
Cifiâlî autem AGÉB. cen à cit in

nCor. nperpqïndiculafi EG’; .8:Ï;Circul C H D
il” centgum in hltera perperzfliculari PH a;

a priori diverfai a r A. pl l
figer au non "hgbèflï idem

centranf.x . ;î:..(.:,,,.-Iq E. D.



                                                                     

Lrnti’i’ïzk’rînà: 2g;

Paon-gosnro V1.
Siam aimai AÇB. c H D M ï.

[a aminterius tangantz’nl , non

gr illorum CWüm.
î

l 1 i,1

5nd

D

m

g il ’* . ,. a a... 12-5) . ’ A
bËMONSTRATro. i

’1 t. Ducatut reâa CDÏiecans utrumque

i ’ i
i

Ï a» R Turc



                                                                     

âgé Bourdon .45

frum A B. unique circula inlëri- l
pt? erunt diver’fæ , adeoque iliatum pun-
âq media E 851.1: diverfa; &eonfequen-
ter ex. iiiis .54qu perpendiculaires BG.

PH. divetfæ. - . ’
Cireuii autem KGB natrum cit in

mu, ,3 perpendicplari EGi; 8c CirculiC HD
1". centrum irï airera perpendicuiati F H i;
x a priori diverfa.

Ergo . circuii paon f halant . idem
centpufm l Ï ,. l Ï- ]. î a . »

.. . (à?! il a
,. X-



                                                                     

Luna. îliennes: in;
Paoros’rrror’ Vil.

Si in circula gravi: extra cen-
trant F acripiatur punft’um G , mm- fi

que quadam rafla GA. 6C. GD.
GE. G N. in circulant calant.

r Tu»: i .
r. Maxima mi: 6A , qua par

centrant P tranfit. i .
z. Minimaaitroliauadiameq.

m’pars G’B. i’. W
V 3. a Maman-vira major. ofl 61,".

que maxime 6A propior.
x 4. Neque agamdaaab z
Mo panda Gpad circumfiïmiam
dudpoflunt dorades. ï -- ’

. sa.

.. d

DE;



                                                                     

:38? five-m3331:  
.DE"M0NS.î&ATIQr ;

(Iâw

1ms DuâîFth’trîangula GFC.

Duo latera GF.FC   a-G C. ,. Ifs
  Atqni GF,FÇ quia PC æÆA.

Ergo GA   G C.  . , Î4 Pars z.Dq&aFE. InTrîangub’   E ’
Î QualatçrààFÇ.’GEA T4 FIS. huîg

(zob Ï.

-, z . ï; S ’ km)
un. * ÇGÎELÈÆN  ;  par "v

a par: à? ma»? il, x 3m trhhgufisî
CFG. &DFQ;, 3 ,&. -.,.1.,...)

Latus CF æÜF. * 1
Latus FG utri uêiommunc.
Sed Ang. Ç .434 13129.

314.1. Ergo ba CG 4 DG.
Pars 4. fixe pâtqcx prîeçëdentibus;

cum cnîm omnes «a; falun gin infra duas
æquales pofiggS’GË’i’G :N’dnâæ , ipfis

fin: au: maonresæuçlniriofcs , faquitur

mais elfe æqaalës, PRO-v

.....rà



                                                                     

1:13:11: TERTIÛS. «259

Z. EPën o Po s ïxî’rîïoî in";

, . . in: Li. à- 1*:m Sara panâçnfiflextra czrcu- au.»
la»: atceptp aamçijrculum dam;
Mgr guadammreèla AH, 4G. A à

.L :23

’ I . Earitmçufldtafiamperi-

pheriam incidqnt maxima cri:
A H , quaper centra»: L tranfit.

2’. Aliarum major efl ca 5m

A G, qua magma A H propior.
3. Extra fifigluim minima

41 V13 , qM àfr:.r"çiyfîa par cen-

trum tranfit; ï. æ -’ sa m

R 3 4. 9&4.



                                                                     

35° E v c L x D r s
4,. âge minima propior A C

nutation A I4; minor crû,

  5. Noix plate-s. quant du» ex
’difïopan’âo in peripherz’am .duci

pofint aquales five intra Circu-

hlm five extra. a
IDEMONSTRATIO.

Pârs I. Duâa refis LG. in triangu-
lo A L G.

nm]. Duo latex: a A L. LG 4 AC.
Arqui A L. LG [au A H. quia

LG a) LH.

l Page AH, 4 AG.



                                                                     

Lrnnn TERTIUS. 161
Pars z. Duâa linea LF , in erîangulis

A L G. A L P. »Latus AL unique commune.
Lame L G a) L F. quia fun: radiî.
Atqui mg. A L G. e11 L F.

" Ergo bafis AGb 4bafi AF. ’ un: a
Pars 3. Duâa LC. in triangulo ACL.

Duo lama AC. CL.’ ç AL. S . ’
, CL. æ BL. .30. la.

Remanet AC 4 c AB. " un;
Pars 4. Duâa LE , in triangulis AEL

A C L. .Duo lattera exeerîora

AIE-El.d 4 AC. CLLS (tu;
LEæLC. ’

Remanet AE e: A C.
Pars 5. Puce ex przcedentibns; mm

duâa AIæAE. qu: intra AI ducitur
erit illâ mince : qu: extra. i113 major: .m
adeoque ex’A non pomme duei phares
quant du: qu: fine æqnales. (LE. D.

1.34, L PRO-



                                                                     

262. Eucnrnts
PROPOSITÎ’O 1X. f"

11mn 8.

o .

Si ab aligna. infra" meulant"
purifia A plan-s quant dans real...
agamies 4.44.3. AC. A9 ad
pheriam duci : Illudvpun;

âme erit centrant. ’

DEMONSTRATIO.
Duâas réâasDC quina: bifarîam

in F 8e E pet. relias EA.
Tutu in triangulis AFD. AFC.

Latus AF utrique commune.

Latus AD æ A C. pet propofitîonem.

Latns FDa) PC. pet confiruâioncm.

. ’ . -2 Ergo1

à;

.. g:...fl-«îïî-.-.



                                                                     

Lrnzn TERTI-US. ’26;
Ergo Ang. AFD a a) AFC &uter-,g. 1,-

que b realia»; Mecque lin perpendiculari i;

FA cri: centrum. ° cc.o:.o1.
Deinde eodem modo pet, triangulahuk

ARC; AEB demonfiratur centrum etiam
A effila perpendiculari E5.

Ergo necgflario criait; punâo interfea
flidnis A. quia duæ lineæ FA.EA præ-

ter illud nullum habent commune.
Q. E. D.

l
in

ne; i. PRO-



                                                                     

3264 IEUC’lets’

h PÈOPOSITIO X-
m..." Tao amusa. A He, 1è

manta non :fecant in pluribus
quai duobus punâis, A. 19’ C.

DEMONSTRATI,O.
Per centra circulorum E a: qucatur

redan EFH arrêt ex unius Circuli cen-

i "0



                                                                     

anzk Tennus. :65
tro E, ad punâum interfeâionis A du-
catur’feâa HA. i * ’ u

chndc ex codem. centra E dueatur
quilibetïradius EB , qui alterna: circué 4
1mn (ecce, in çunâo I. a

Tutu .E A efi major quam E I , in fi-
gura X pet 7.111. 8e infigu’ra Z’per 8. HI.

AtquigBA a) E.B,.Iquia [une radiî. ,

Ergo EB efl: major quasi E li .

Adeoque duo arcus A B C. A 1C. f:
mutuo non feeant in panât) I.

Eodemque mode demonfirari potefl:
feâionem non fieri in une alio punâo
arcus A41 C.

Hauel diflîmiliter etiam prôbàbîtur re4

liquos dreuedA G C. A H C : f: mutila
non noire feeare: Ergo feâio fit tantum
in duobus mais A 8e C.

Q E. D.

PR O-



                                                                     

Tient.
10.

:66 5.119 Q’Iinzïêlxi

Ü En .Çi 1.";1; Î 7 Ïï à P13" Paovosx’ripl.’XL,, a,
si’dëêeznazzu’ au: je

interizçjangant in A; 713074.: L136?

illofmgrcntrn-gPaG-zraniment.
fi .pmdutamæ, æfanfibiflpenmn-
tafïùËMLËÎÏ. au. Lili niçffl

A

DEMONSTRA T10.
Produâa GF in D , qua: feect cira

enlumîinteriorem in C, ducantur in cir-
culo

"Av-43

m.L.-*”H

-A.-Z:ALx’.c-)H Il r1 a! .’;



                                                                     

L1 un mana: n55. 28”,» r
cula e tçriopi gadiifF ELFE : f ces
alterne: in’K 85 I. ’ ’ ”’ Ç q 0 563:!

unçrLin cixçulo juteriorj FC et; 7.
n l , un: Hum que! in 132.8? au..-
fetèmiâm «huis-M8 agis-.001
difiantia iftovrumxcirçulorum maxima: . q

i ’Eilaüteïn FK màjor quem PC? ” ive."
T ’ 1Ergô’âiüanfiùàKJ-nginqi’qŒniÊDi

Iterum CR FI major 3 I’
Adeoque diflantia I Ë iminofiquam"

K H.
Denique efl F A major quam F I.

Idcirco difiantiz-in A minor quant

IB.’ fi
- Quia au: pet i. HI. A.abfoiu-

te efl 0mn m ma ima , rioribus
fequitur di miam in A abfofute elfe
omnium min amqfifèul’fiofius, ( qui:
circuli ponuntufîliqun,loco.[e tangere)
omnino nullamç’ A ocyèçàtet lineam

FG, qu: c in om îum m ximâ, ne-
eefl’ario cade e in co aâumàrculorum,

fiproducatur. .

A V].55 î T A Il Î E. il: D P5 Il C

Xe 1 1. ï 01:11, 7....-Q :Î-A;-î;:.1fi]3&’b..

3L...



                                                                     

.EÜG.DÎDIJi.LI;,Î q
mais 05.1616 in; a I”

"Si du.» circuliD 013.3113 f:
imicem «min: contingant in B.
Refia F G , que illorum. rentra
F. G. conjungit, par. «mafia»:

DEMONSTRATIO.
° , Ex jupetioris circulî centro F a pet



                                                                     

Lulu» Isnvms. au;
filins. unâa D. C , ad inferîorem. cira
culait) andain: «En! FEC:F.I.fi ,2

Tum refpeâu hnjus inferioris circuli
périz’Sy Mil-"cric RE nantir qdam F].
. .. ïErdeiflantîa DE maiqr 111331.01.

Iéerum FT majoriquamiF B.;’ il f-

Ergo diffintia C I îhîBa
(En: jam pet enndem 8. HI. F8 ab-

foluec ’efi’ôniniuni minima ,Ïcxi paieri-

bus fequîtur cigculorumvçifiantiam in B
abfolute cire omnium minimam , (en po-
tins (quia circuli pommtur aliquo in lo-
co (de tangere).omnino nullam. Adeo-
que patet lineam F G, in qua efl: om-
nium minimag’neccflïrîo stanfire pet com

uâum eizculorunfln. u a a

V Q En Du n.v à Î l p

1 Ë l 5[ ë
1’:

x 1- jx "’lz’

J ’ 1 un) ( Ë. . ",1 .g

, c . .1.: a N) 2. a, 4:3 Lg’,’i.,.7
à :1- o?



                                                                     

cyan s EucLiDQ’s’îï

P a. o ne; sa r i dix-112L Ï

. .Cz’rculm chaulant min
ne pluribas punEZis quant ana five

entra five extra. tangat. h
DAEM ON s T- R A110”. .

.ÇASUS 15j; ’ i;

Duâa FG, qua: centra conjungatl;
îlla produâa pet u. 111. cadet in con-
taâum A :

Dcmde



                                                                     

z

LIBÈR Tunnusi in?
Deînde ducatur PIB. tum exit pet 7-

III. in intetiori circula.
FA. major quam FI.

Atqui FA pertingie ad cireumferentiam
exterioris circuli.

Ergo FI; illam nOn attingit.:
Adeoque duo ifii circuli fa mutuo non

tangunt in punâo I. .
Et eadem demoniiratio locum haine:

in omnibus punais minoris circuli extra

A pofitis. j A. A17.th duo ifli citeuli tantum in uno
punâo A [e mutuoftangunt.

Ve! hoc modo.

Ex prop. 1 r. præccd. ejufque deman-
fitatione patetpunâum eontafius eflèini
A , ubi circulii interioris maxima FA
candit. H. V. . ’ " Â. "

Atqui ifia’ maxima cit tantum unica. ’

Ergo tantum cit unum punâum con-

tafius, (c. in A. v g



                                                                     

i272; Eucnrsnts
t CASUS Il.

v Dueatur refila GF quæ eentraG 8e F
Conjungat; illa per 12. III. tranfit pet
punâum contaâus A : Deinde ducatur
reâa GBC. Tum erit pet 8.III.

CC major quam. ÇA. *
"Atqui GA æ GB.

Ergo GC major quam- GB.;
Adeoque cireulus fuperior G non tanë

git inferiorem F in B.
Et eadem demonflratio habet locum

in omnibus punais circuli G fuperioris.
Ergo &c.

’ A Vel



                                                                     

Lista Tenir-tus. :7";
Ve! ail!!! hoc mach. -

I Ex prop. la. ejufque demonfirqtione
par? puntîtum contaflus effe in A, ahi
cit uli, fuperioris minima 6A Cadit. l t

IAtqui iliaminima cit tamtam mica.
Ergo tantum unum eûpunâum com-

taâu’s, Te. iniA. » ’ v I a

A K! - x
If ... . (1l L C k (il l î

’i ï; e .2. 2

, , .I . (a. if " ’
q . A ,p .l 1.j A!.4». Vi,’ a . a

ni (2- 1;:Htu - tri ’
» « v v - osi a. --I’R a



                                                                     

a"; v-Eucnrnrs.1
Pno’rosrrIOTXIV.

m...- ’ - l. Æquales reflaA’B. DE in
’3’ hircqu aqualiter a. centra défiant;

a. En aqualiter a: centra di-
flantes inter fa aquales finie.

DEM’ONSTRATIO.
PARS I.

En centto E duâæ petpendiculates
tu". EF. BG. lineas AB. DC A bifecabunt:

,8: quia totæ (un: æquales, erunt etiam
femmes AF. DG æquales : ducantur cicin-

; de radii EA. ED. Tum
In Triangulis AFE. DGE.

Latus EA au BD.
Latus AF a) DG.

"à; 1Angulus f au G.



                                                                     

Lin a Tunique. 5V
. Ergo pet Schol.7I’top.[i6.’I.’-

i LamsEF à). EGîJ’. ”
Aimant aimante-squats. ’ me

PARsIL
In .iifdem Triangulis AFË. DGE.

Lame EA au En- -., ç.
Latus EF en EG ’ i I
Angulus F a Gxx à

Ergo et idem Schol. 7.6.1.A; 59-- DG. ;;;
Adeoque etiam. ÏAB à. DC. ,z

, a;



                                                                     

1;7.6 I. NE un La n ta.
l PROPOS lï 1 o .XV.

1 . In circula ABCD raflant»:
infcn’ptarum maxima ejl ’Diame-

W . ter AF.
2. Reliquarum tuera ca BE

major qua centra propior.

DEMONSTRATIO.
Pars I. Duâis GB. GE in triangule
j BGE. j I"ode Duo latera I BG.GE et BE.
Atqui BG. GE æ AF. Diametro.

Ergo AF m BE. pPars Il. Duâis GC. GD: in triangulis
BGE. CCD.

Latus BGa) CG (En: funt ta-
Latus 6E3) GD dii.
At au . BGF. 4, CCD.

baux, Ergo baËs BE. b ç CD.

w : a." . E. D. ’i * Q" PRO-



                                                                     

LIBER Tsxnus. 277
PROPOSITIO XVI.

Si par extremitatem diametri 31° "’
- A ducatur’perpe’ndicularz’s FE.

1 . Illa cadet extra circulum.
2. Neque inter z’pfam U tir-x

çulum alia rafla ad contafium A
ducipotqfl , qua circulum non fiat.

FI A IL,a. CGB

c

DEMONSTRATIO.
Pars I. Ex centro Dad quodlibet pun-

âum F duâa DF , erit in triangule
D A F.

Augulus A e F. quia angulusA métas.
w Ergo Latus (a) DF c: latere DA. "9.1?

Atqtii DH sa DA. quia flint radii.

Ergo DF e DH. Adeoquc quia pun-
dum H cit in circumferentia une extra.

S 4 Idem



                                                                     

7.78* EUCLIDIS
Idem ratiocinium omnibus punais li- i

neæ FAE poteit applicati: adeoque to- A
ta FE (excepta punâo A) crit extra cit-
culum.

Pars II. Infra AE duâa qualibet AB,
ad ipfam ex ccntro D ducatur perpendi-
cularîs DK. Etitque in triangulo DKA. l z

Ang. DKA 4 DAK. 2:1
b 19th Ergo latus DA b m DK. g

Atqui DA pettingit ad peripheriam. il
Ergo cadit DK. intta Circulum; adeo- 4

j que linea AK illam fecat. V
Et eadem demonfiratio habet Ioeum in

omnibus lineis quæ ducumur infra AE.
COROLLARIU M.

Hînc tarins patet reâam lineam Cir-
culum tantum in une punâo rangerez
mm demonflratum efi totem teâam FE’
cadete extra eitculum excepto unico pun-
âo A; adeoque in i110 fefe tantum con-

tingunt. I n .

i

Ef- ê-gI E: . .

li: f2"!

E: PRO;



                                                                     

LInnR TpEn’rtUSr 27,
PROPOSITIO XVH.

A datapunflo a reliant firman: ac
durera quæ circulait: datura BCD

hangar. *
nabi. a.

CONSTRUCTIO...
I. Ex punâo A ad centtnm ducatur:

reêta AD. ’*z. Centre D radio DA defcribatut
circuli atcus AE. ’ u V

3. Ex punâo B crigatut perpendicu-

laris BE. I4. Junâa ÈD, ducatut AC.
Dico lineam AC tangere circulum.

DEMONSTRATIOJ
In’ttianguiis ADC. EDB.

IÂtus AD æED (En funt tadii comm-
Latus DC a) DE] dem circulorum.
Anguius D communis.

Etgo 3 Ang. ACD æIEBD. a4.I.
Atqui Ang. EBD cit teâus pet conf’t.

Ergo etiam ACD cit redus: adcoque
linea AC b tangit citeulum. , . 516, x.

U ’ 18 5 * PRO-



                                                                     

280 Eucnanla
PROPOSITIO XVIH.

fifre Si rafla lima AB tangat cir-
culum , que ex centrai D ad con-
miam C ducitur , illa Tangentz’

AB perpendicularis crie. , *

A C BE Fî

H
DEMONSTRATIO.- u

Duâa EF paraliela Tangenti AB , ut
à: Radiis DE. DE etit. ’

ln Triangulis DEG. DFG.
Latus DE a) DE.

’ Latus D69 DG.

Anguius E ao F. v .
, -7 Ergo



                                                                     

Liman Taurin. A i8;
Eth pet Scholium 26 I. P

AngulusDGE æ DGF.
Adeoque etiam pet 29.1.

Angulus DCA æ DCBÂ

Ergo DC cit perpendicularis’l’angenê

.ti AE. . I n(LE. 13.-. q

PRO



                                                                     

:Sz p En en I n 18: 5’

PROPOSITIO XIX,
3;": Si rafla [inca ’AB tangat cir-

cula"; , 85’ en; emmêla C. duca-

tur papendiczrlaris CH , in il!»
cri: centrant.

Invetfa ptæcedentis XVIII.

la C ’B

E P
H

DEMONSTRATIO.
Duâa , ut ante , EF paralidaAB,-

5e tadiis DE. DE etit.

. in



                                                                     

L1 aux Taurin: 28j
In Ïtiangulis DEG. DEG. -

AngullisEi æ F19 - .. l .
Anguius G a) G.

quia fuma) ipfiq-«C. . A
Latus DE a) DE. .

-.E;go,per,26.I.i . v à un!) l

GanGF.Adeoque pet corolILlpropnf-I; :1113 1
linea perpendiculati GH feu (quæ cg.
dem efl) CH etitcentrunicitcuii. ’

ne.



                                                                     

fla HEIVCLIDISH’

Paorbsrrto XX.’

- E? Angulut ad Centra»: GEB du-
plus a]? anguli GDB ad Pariphg.
riant , cura idem area: GB efl
ira-fis dangulorum. ..

DEMONSTRATIO.

Cafus I. In triangulo Ifofcele.
Angulus GEB a) ang. D Æ B. 3:. I.

Atqui D a) B. 5.1.
Eth GEB duplus anguli D.

tu
c- .



                                                                     

LtBERÏTsïRTtus. 283;

Cafus Il. Duâa AF pet, eentrum E ,
A Ang. BEF duplus ang. BAF. pet ca-

Ang.CEF duplus mg. CAP. fum I.

Tome BEC dupiurtonus BAC.

Cafus 11L Tom) Ang.GEC efl
duplus totius GDC. t

Partialis GEB cit duplus partia-’

lis GDB. I , .
Remanet BEC duplus BDC. (LE. D.

. -4 PRO-



                                                                     

fus! ,Eucnrnrs
PROPOSITIO XXI.

39:» ’ In circula , qui eider» arcui Bd

infifiunt-anguli BAC. BDC , jèu
qui flint in codemfègmento, 15m in

inter [à agadas. A

DEMONSTRATIO.
Angulus BEC cil duplus BA C
Atqui id.BEC en: duplus BDC] 20’ HL Dé

- in Axa. Eth BAC (au BDC. dé
l

’ a .. . i Î in:
i ’. I . z Â PRO4



                                                                     

Luna. Taurin. pas;
PROPIOSI-TIO XXI’I. V

Quantum cireulo empiège
’ABC D anguli D. B. oppofiai duo.

bus reôïisfimt agamies. ’ i ’

DEMONSFTRATIIO.
Duâîs diagonalibus A C. B D.

Ang. anQ a quia infifiunt areuimJn.’ A

A Ang. S æ.R. ’quia infifiunt mai
CB.

Totus angulus A D C æQŒIR. A
Angulus A3 C aoABÇ. l

T Duo



                                                                     

C

’288 g EUCLIDIS
h Duo anguli AD C. ABC æ tribus
ma R Æ ARC,
i Atqui hi ttes (une a) z Reâis.

.15th 86 duo ADC Æ ABC
a) aReâis. Q E. D.

Secunda DEMONSTRATIO. ’l

Ducantut ttes tadii O D. O C. OB,
produeatutque O C in E. Tum.

Angulus D013 cit duplus DAB. . Î

. Angulus Q3 dupiusl DCO. A.
"mm. Angulus R duplus" BCO. , à

’ Ergo 3 anguli citca centrùmlunt dupii
angulomm A 8c C in quadrilatero ABCD.

Atqui 3 anguli citca centtum fun:
bîôtorsc b qquales4Reétis. ’ ’

pEtgo a anguli A 8e C-ao z mais. C
Tetna



                                                                     

LunaRtTnR’rtïns. 589:

Tertia DEMONSTRATIO.

Ex Centrdduéiis ad (mgulos an nies
radiis , obtinentut 4. Triangula Iofeea .
lia, in quibus auguli t X p
.aAŒI aB’ŒlszŒïDj
lita. anguli-citlca’Çiæ av8R’eëlEiâ.

. ’Atqüï.’ si ta ’1’]:

anguli circaIO au b. 4Reâis i i7 il b cinq";

- t ’J - A ISO aa A Æ 2138!th au D 5014 Rcâîs
Adeoquç fumtis femiffibus. ï "

AŒBŒICPÏID.
Hoceft.

Anguli A &Cæ a Reâis.
.7 VelD8eB.

T a ’ PR04



                                                                     

e96 qEU’cnt’nrs’.

Pitotosr’rto XXIII.

nm, sijùper radera rafla rD Fron-
"’» [laura fint duo figmenta circulo-

rum ’inaqualia 3 illam non flint:

milia. .i ’

fi.
Duâis DE. EF. D11; ,refpeâu triait:

- guli D31, anguille externus DIF. pet "
«f; «5:6. E. cit major internofDEI: - "r’ t

Etgo ifla fegmenta non ’capiunt zingue

193 amaties- ’ , .. A. A
Adeqqu; pet Def. 19.1111. non faut

milia. ’ . ,
I

APRIL.



                                                                     

Luna TERTIUs; 291

Paorosrno XXlV.  :
Segmmm fimz’lizz A EB. CFD "m

0 22.
[541w 45914451224: refit) AB. CD.

conflitum , inter [à [24m aequalin.

E c
A *ÂBL

F - *
H P”
M

DEM’ONSTRATILO.
Bîfeâîs AB, CD in G à H, arque

duâ’îs perpendicularibus EGL, FHM ( in

quibus pet CorolI:Prop: 1. HI. [nm cen-

T 3 L un



                                                                     

29a EUCLIDIs
tu circulorum integrorum) ut 8c duâîs
AE.EB: nec non CF. F D: ipfæAE.
CF bifacentur in I 8: K , 8: cx iis du-
cantur perpendiculares *I L. K M : in qui-
bus po: idem corollarium ctiam cran:
centra circulorum ; quæ idciaco (un: in
.4L 6: M: adeoque cran: LE, MF çadii
iflorum circulorum.

l Facile jam pare: duo Triangula AGE.
BGE: u; 8c CHFâ DHF (c habcrc
juxta 4. I. adcoque angulos AEG. CFH.

. lm. Io.eflè femmes angulorum a æqualium AEB.
m. CFD. adeoque ipfos cire æqualcs: Prat-

terea’ latus AE æ CF; ac idcircoillo-
mm femmes I E. K F cire æquales.

Tum in Triangulis LIE. MKF.
Angulus LIE au M K F.
Angulus 1E L a) K F M.
Latus I E a) K F.

b am. Ergo larus L E æ M R?

Hoc

.*z.-Læ’ "fi? 54t- LJ: ’1



                                                                     

LIE’E’R Tzervs.’ -

Hoc efi radii circulorum inte romm
(un: æquales: ac proindc çtînm 196 cîr- ’

culi erunt squales pet Def. 1.111. Adeo«
que etiam illorum partes fimilcs, hoc CR
fegmenta propofita A EB. CF D erunt L
æqualîa juxta ma quæ ad Def. Io. III.

, diâa fiant. V ’ ,



                                                                     

194 v. Eucnrn 1-3
. PROPOSIT Io XXV.

«ou; z. Circuli datai» 4mm: A B D
w perficere.

L

CONSRUCTIQ.
I. Tria punâa ad libitum fumpta

A. B. D. jungantur métis AB. BD.
z. Dîvidantur bifariamper perpendù

culares E C. F C.
Dico in illarum interfeâionis punâo

C eflè arcus datî centrum quæfitum.
l

DEMONSTRATIO.
K3? r3 Centrum efl in perpendiculari E C.

L Ut 8c in perpendiculari 3 F C.

Ergo eft in punâo interfeâîonis; quia

illud tantum habent commune , 8: cir-
culî unîcum tantüm efl centrum.

Adeoque ex centra C arcus perfici po-

terit. Q. E. F. .

I . c PRO.

1: fi. F13-



                                                                     

LIBERTERTIUS. 2.9;

Pnoroslrn o XXVI.
Si in circulis æqualibus anguli g’fm

five ad centra. G. H, five ad pe- 4’
ripheriam B. E. fint æquales : tune
etiam anus A 6’. D F , quibus in-

fiflunt , arum: aequales.

B . E

DEMONSTRATIO.
Concipiamus cirCulurn DEF. fuperim-

poni circulo A B C , ut cadat Radius HI)
fuper G A ;. tune neceflàrio Radius H F
cadet fuper G C , quia angulusH ponîtur
æqualis ipfi G : Cam. jam D jaceatin A
8: F in C , quia circuli panama: æquales,

» .- T 5 amis
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arcus DF. qui cit menfura anguliH cric
æqualis vel potins idem çum arcu A C ,i
qui facit mcnfuram anguli G æqualispo-

fifi îpfi A.

ne. I.

Deinde ex æ’qualirate angulqrum B.- E
’ad circpmferentias , faquîtur æqualitas au; ’

-gulorum ad centra G. H. a
Ex bis autcm jam demonflrata cit æqua-

litas arcuum A C. D F. Adeoque etiam
ex æqualitate angulorum B. E, fequitur
ægualitas arcuum A C. D F.

«PROF.
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P ROPOSITIO XXVJI.

Si in qualifia circulis anus È?
A 0.: DE fini: quaker , angzili il- .
lis infiflentes five ad centra G. H;
five ad paripberias B. E. fins? in-

terfi anales. *
.3 . E

A (ï D41..’Fi
DEMONSÎRATIO.

Concipiamus itemm fieri fuperimpoo
fitionem circulbrum: quia integri circuli
ponuntur æqnales, ut 8c illorum æqua-
les arcus AC, DF: ncceflarîo cadet D
in A: F in C: 8: centrum H in centre
G: Ergo radius H D iacebît friper G A:
8: radius H Ffuper G C: Ergo pet Axio-
ma 8. Erit anguius H æqualis anguio G :
adcoque a: E æqualis ipfi B.

- . ’ PRO-v
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298 EUCLIDIS .
’PRoPostTIoXXVlll.

Si in circuIis æqualibus Juan:
fintæquales 7362.2 A C. DE : arum:

ctiam, que: auferzmt , anus AC.
Un? inter [a æquales.

.VrDEMONSTRATIO.
Duâisrcâîs GA. G C : HD. HF , in

triangulîs A G C. D A F.

Latus AG a) DH.] Quia radii arqua-
Latus GCæ HF. lium circulorum.
Bafis A C a) D F. pet propofitionem.

ErgoAng.AÔCaæDHF.
hm "L iAdcoq’uc atcus A C b a) D F-

qnp. -
cd-
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DP’no P n si il o. XXIX.

si in egualibusmirculi: anus mon
"AC. DF fine agneler ; ment 19’ ’6’

fiâtena’enïes refile A C. D F inter

je Lequaler. ’

a -r r.
V DVÀ’ ne

*DEMON-ST,RATIO.
Duâis G A. GC. HI). HF. gant in

triangulis A G C. D H F.
Latus G A æ H D- Œîa fun: radîi Éz-

Latus GC a) HF qunIium circulorum.
Angulus G a) 3 H. quia arcus A C po- 317ml.

nimr æqualis DF..

Ergonbafis A C b a» DF. 174.1.

I h QD. E. .
PR’O- A



                                                                     

300F EUCLIDIS
F P ROPO s 1 r rio XXX.

2mm. 4. Datant circnli arwm’A B C bi.

fieriez»; feutre. i .

. A D a
CONST-RU CTIO.

1. Ducatur reâa A C, datiarcus ex-
tremîtates conjungens.

z. Illa pet PerpendicularerùDB, bi-

fecetur. ’ .Dico Arcum bilèâum cire in B.

:DEMONSTRATIQL
Duâis mais A B. C B. cran: in triangulïs
" ’BDA.BDÇ.’ ’ I

LatusBD utrique commune. e . ’

Latus A Dl au D C Per tond
Angulns BDA æ BDC firuâ. i

,, A, L Ergo BafisBAaocBC;
b "as. l. Adeoque ArcuéB A3) b B C. n

Ergo ’Arcus A B C divifus eI’t bîfàriam.

gap; PRO-



                                                                     

D

L13 E a hmm. ’30:
PROPosgno xxxil,

4 1 .* Angulns A B c in jèmicir- fgfor.

(qu reflux cf]. .
2’. In figmentqamejoridngulm

B A C mêla miner. . h
3 . In fègniente- rem minori

. nngulus ,3 E C reflet maie r.

i DEMONISTRATIO. ’  
Pars I. Dnâa DB,uerunt duo trian-

guia DAB. DBC. Ifofcelia , adeoque
anguli fnpra haïes.a æquales.

Ergo ang. DBA :0 DAB.. A.
Et ang. DBC æ-DDCB. Ï

1, Totus Ang. A3 C30 duobus C
’ Æ BC A. I * k .i Atqui in rrîang.» A’B C omnes très m-

guli fun: æ b z Reâis. bibi.

I1. x0

I
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Ergo ab nm pane angulus ARC en:

reâus, de ab airera duo teliqui BAC.
BC A etiam æquales uni mac.

Pars z. Per pattern I duo anguli BAC
B C A fim’ul confiituu’nt unum refluai:

’ ergo foins B A C dt miner reâo.

y Pars 3. In quàdrilatero ABEC.
en. m, Duo anguli A lad E sa c 2. Reâis.

Atqui rang. A B -uno teéto pet par-
tem I.

Ergo ang. E e une teâo.

SCHOLIUMI.
Si trian li reâanguli hypotcnufà di-

vidatut bi ariam , erit punâum bill-fiio-
nis centrum circuli pet tria punéta angula-
tia tranfeuntis; adeoque examen nom.

50H01.
l
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S C H O L I U M II.
Ex hac propofitiona deducitur (quem:

P R 0 B L E M A.
Minus quadratum Z a majoreX (abJ .

trahere , feu cxhibete difetentiam qua-
dratotum X 8c Z.

v -- com;



                                                                     

I

304 l EiUCLÇDJS

CONSRUCTIQ
N

I. Super A B a.) X fiat Semicirculus
A C B.

z. In Diametto A B fumatur A D
a) Z.

3. Centre A radio A D defcribe ar-
cum D C. erit rafla A C etîam a) Z.

Dico duâa C B illius E] C B efle quæ-
Gram diflèrentiam quadratorum AE. AC.

DEMONSTRATIO.
Per propof. 3 I . III. angulus A C B en:

mans , ergo in triangule reâangulo
A C B cil
S [C] A3305 ACŒŒ CBpet 47.!.

Ü AC Ü AC , i

BAR n-ÜACa) BCB.
PRO:v



                                                                     

LIBER Ternes. gos
PROPOSITIOXXXIL
Si-refla linea AB circulant tan-Ë?

gat in C , 0 a contaêîu ducatur i
41114 circqum fixant: erit nngulnr
a tangente 19’ femme flaflas «squa-

lis angnlo qui fie in alterna fig-
mentq.’ x

ID

DEMONSTRATIO.
I Cafus hic obtînent omnîno duo:

Aut enim lineacirculum fecans ad tan-
gentem ici! perpendicularis 8c tranfit pet

centrùnï O; ut CD. - j v
Au: non tramât! ut CE.

- V a Ca



                                                                     

306- EUCLIDIS
CASUS I.

Demonfirarî debet elfe angulum A C D
œ CFD.

Ang. .ACD en: teâus : pet bypoth.
31mm Ut 8c e CFD ePt reflue: quiaeflin 8:4

* micirculo.
Ergo ang. ACD en CFD.

CASUS Il.

A!) un: parte probari debet die mg.
A C E a) C F E. .

Ang. ACD a) C FD. percafilm I.
bu’m’ S â Ang. Q æ bR. quia in codem

- fegmento.
Rema-
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Remanet ang. ACE a) CFE.

A!) altera parte probati dcbet ang.

B C E a) CHE. . -Ang. BCD a) CHD par cafum I.
A à Ang. Q on S. quia fumineodem

fegmento.

Totus ang. BCE a) Totî CHE.

Q E. D.

v 3 PRO-
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Paovostï noXXXIll.

nous. Super data refit; A B figmenc I
mm circulz’ conflruere, quad ca- à

pine nngulum data angnlo negun-
lem.

i 4 EH: autem angulus dams vel reâus ut
E, vel non retins ut H. C.

CASUS I.
Confiruâio 8: Demonfiratio.

Data A B bifariam divifa in D. t Centra S
D radio D A fiat femîcirculus A C B. hic

n;r.ln.capit ’ angulum teâum ACB, adeoque
dato re&o E æqualem.

Ira-v

CA-
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C A s U s I I. I . l a
CONSTRUCTIOJ

I. Ad datæ BIApunâum A ducatur 1- ï
DK , ut angulus DAB fit æqualis b angu- a 3]. t."

lodaroC. i- n ’ ïz. Ex A duc perpendicularem A F..
3. Fiat angulus A BE. æquaiis anguio

B A E. * i’4. Centro E , radio E A vol EB
( qua: pet 6. I. (un: æquales ) defcribe
circulum B I A G.

Dico fegmentum A G B capete angu-
lum dato acutd C .æquaiem.

Ut 8: Te mentum A 11 B capcre angu-

lum data o tufo H æqualem. t
Pars 1. Ang. DAB au ° AGB , inc au".

alterno fegmento.
Et Ang. DAB a) C pet conflruâ.

Ergo Ang. AGB a) C
Pars z. In quadrilatero A [BOL

Duo anguli I æ G da) 2. Rcâjs. 4110m.
Et duo anguli H 3:1 C en z Rcâis.

S Erg°IfÏ4GæHŒC a.
Atqui G au i C. pet par. e;z. m.

tcm I. ’ I. p

EroI salît QD.E.
g V 4 PRO«
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PaorosrnonXXlV.
W6 34 data circula ABC jè-

mentnm CE A aufërre, capiens

angulnm B , data angnlo D
aqualem.

. ï: A F

i c

CONSRUCTIO.
’I. Ducatur méta rangeas Circuium

in A.
z. Ad A fiat angulus E A C æqualis

angqu data D.
Dico fegmentum ABC capere an-

gulum A B C æqualem D.
DÉMON-
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Luna Tnnrtvs; 53::
DEMONSTRATIO.

Ang. BAC a) * ABC in a1tetno.;x.m.
fegmento.

Atqui BAC en D pet confltué’tio-

nem.

Ergo ABC a) D.

Q. E. D.

Aiia CONSTRUCTIO.

1 . Ex quolibet punâo B. ducatut teâa

i B C. Iz. Ad B fiat anguius CBA a) D. o
Dico , duâa AC , fegmentum
ABC capete anguium æqualemD.

DEMONSTRAT I O.
Hæc pet (e fatis cil manifefta.

V 5 PRO- ’
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PROPOSITIO XXXV.

Tireur. Si in circqu due refile AB. CD
1 . fimumo in E fermrz’nt: ’Refian-

gnlnm comprebenfitm fiel: figemen-

tis nnius AE. E8 : annale allai
quadfub [egmentit alterius C E.

.ED. comprebenditnr reâangulo.

° dQ2.
1&QÈ

a) B un n
Quatuor divcrfi hic occurrerc ponant

cafus.

DEMON-
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DEMONSTRATIO.

CAsus I.
Si reâæ A B. C D (c mutuo feeent in

Centra; tum "-3 A EBeriræ T1 CED:
A quia quatuor iliorum iateta (tint tadii,

adeoque inter le æquaiia. ’

CASUSII.
Si una C D pet centrum F duâa aire;

tam AB non pet ccntrum tranieuntem
feeet bifariam adeoque ° perpendicularitet a 5- "Io

in E: ducatur FB.

DEMONSTRATIO.
:CEDŒŒFEbæŒFD feuDFB.bs.m.

Atqui Ü FE Æ Ü EB a) Ü FB.

Ergo iiiis in hujus locum pofitis

fi: CEDŒ ÜFEæL-JFEŒŒEB.
Adeoque dempto utrinquc eodem Ü FE.

CCED a) Ü EB hoc cit 73 AEB- ,
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CASUS III.

Si teâa CD pet centtum F duâa aic
teram A B non pet centrurn duâum non
dividat bifariam in E.

DEMONSTRATIQ
Duâis perpendicularibus GH. FI , ut

8: tadiis FA. PH, etit
Ci F A a) D F H.

Hoc efi pet 47 v I-

DAI E1511: æDFEŒDEH.
Hoc efi. ç. Il.

C: AEB æ Ü IE.
Atqui El IF Æ 81E a) il] FE.
Quibus abiatis a fuperioribus, remarier,

cAEBæŒEHæ(pucafiïnîr.)
GCED. .QE.D ’ .c A-
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LIBER Tenues; ’31;

CAsus 1V.
Si neurra tranfeat perlccntrum 8c il:

mutuo fecent utcunque.

DEMUNSTRATIO.
I Ducatut G H. tranfiens pet ccnttum F

85 pet intetfeâionis punâum E. Tutu.

"-3 AEB a) "-3 GEH pet ca-
]fum 3.

Erga :AEBæ c CED.
(La D.

N or A.
In cafu 3. Illa quæ fibi ’invicem fubi

Êtibuntut inter il: faut æquaiiaôz inferio-
taloco faperiorum ic i debent, ac fi in
una eadem linea eflfnr .fubflituta; id
quad etiam in plerisque aliis demonflran
tianibus obfervandum.

serte.
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SCHOLIUM.

Suppofitis Libri V.- Definitiane I. 8:
Prop. 4. 8: 1 6 . (qua: cum hac propofîtio-
ne nihil habent commune ) hagc unica de-
monfiratio facillime omnibus. cafibus in-

fetvire poteiL A ,1 A.
DEMONSTRATIO.

» Duâis AD. CB, etit in trianguiis
AED. Ç E B. ï

Angulus A a) C aAng. D a), .B 21.111.
Ang. AED a.) CEB. 15.1.

Ergo erit pet 4. VI.
AE.-u ED:CE’ l EB.

Et pet noiirutn Theor. I. Lib. V.
vel 16. VI.

r: AE. EB sa :CEÆD. Q.D.E.
- PRO-j



                                                                     

LIBER TERTIUS. 317

PROPOSITIO XXXVI.

- vSi a pima» A extra circulum faim

u i data ducantnr due me, una tan-
gent AF, alterafecans AB. Eric

r reflangnlnmpB 216", fnb tata jetan-
1’ 31e BA. 12’ Lilâfiurparte AC’z’ntefpun-

ânm A. enculant interjeïfa
à empanna». 2 laquait: quadrato

tangentis. i ’I . Ï
i Duo hic natandi (nm calus. -.

1-401 sus 1’.

Aut fecans A B nantit pet centrum D.

’ V Ï i DEMON.
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DEMONSTRATIO.

:6". A Du&a DF, erit
[CI-BACŒŒDCtaoEJDA.

DDFÆBFA47J.
[Atqui (Il DC sa C] DF. que. flint a radiis.

a BAC a) [Il FA.
AC A s u s Il.

Au: fecans AE non naniit pet centtum.

DEMONSTRATIO.
- Ex centra D duâa perpendicuiati

DG ut 8: D1: etit.
EEAI 3:4 DG! sa a GA A.

ŒDG a DG] e-

r:EAIŒEJDGIæIsGI æsDGflflsGA.
47.1.GDIieuDDF ÜDA.47.L

Hoc en: . Ü F13 Æ Ü FA. 471.

"JEAIŒG DF:) DDFæaFA.
Sublata utrinquc :3 DF. l

GEAHDL’JFA.

QnEnDa
M

99ml?
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COROLLARIUM I.

Si a purifia quanti: extra Cir-
culumfitmta A , phares refîa AC B.

AIE circulant ficantes datantur ,
Reflangula BAC. BAI , compre-
henfit fitb totis ficantibns A B.
A E 19’ partibus exterioribw. AC.

AI , inter fe finit aqualia.

DEMONSTRATIIO.
Duâa Tangente A F. 4

’73 BAC a) a Ü AF. -
’ Atqui etiam î nant.A: BAI æ gram: AFÂ
. Etgo pet Adam: il.

l"(J-HBA-C a). BAI;
[EnMIDc a" I h’ - m . i

l X SCHO-n



                                                                     

320 Eure-Libre
p SCHOLIUMI.

’ D

.Suppofitîs iîsdem quæ in Schoiio ptæ. *

cedenti , banc damas Corollatii primi
demoniiratianem.

Demonflrandurn cit D CAB cire:-
quaie 7-: D A E.

DEMONSTRATIO. .
Duâîs C D 8: BE , erunt triangula CAD.

EA B inter (a fimiiia.
Nrm anguli O En 9 au z Reâis z z, tu.

i Ennemi AEBŒI Pa) z Reâis 1;, I.

Page 0 Æ P 3;.AEB Fa
Et

e:-’- 1:7 :Da u L.’ k: alu 5:1



                                                                     

LIBER TERTIUS. 32.:
Et Subiato communi anguio P,

t 0 a) AEB.Deinde ang. A utrinquc en: communis,
Ergo R æ ARE, 32, I.

(hutte in triang.CAD.EAB erit pet 4.,VI.

CCA mADzEA]AB, a
1 Et pet 16. VI.

ÜCAAB a) :D’AIAE,
Q E. D.

SCHOLIUMII.
Si jam ex punâo A fupra lineam ACÂ

ducatur ALG, eadem moda duâis GD
LE probatur cire "-3 GAL a) ’7- DAE;
natandumque efl punâa periphetiæ G. L.
concavæ 6c convexa propius ad fe invi-
cem accedere , quam punâa C 8: B; qua
punâorum difiantia adhuc magis immi-
nuiter fi ex A fupra lineam AG ducatut
alia Circulum feeans: danec tandem du-
catur reâa AF , quæ Circulum tangit in
unico punâo F , in quo punâa periphetiæ
concavæ a: convexæ coïncidant, adeoque
cum antea defignatæ cirent duæ iineæ AH
AC feu AL AG. inter fe inarquaies; jam
ex A ducitur folummoda unicalinea AF.
quæ ergo in fupetiori propartione bis fu-

. a. manda



                                                                     

;n EUCLîDIs
menda cit fc: femel pro linea GA, &fe-
mel pro LA. qua faâo propartio fic ita-
bit FA --AD :: EA I AF.

Etgo pet I6. VI.
a Tangentis AF æ è: DA. AD.

Quæ æqualitas ipfius Ptopofitionis 36
genuinurn exhibe: (enfum , ut bine pateat
qu am arôto nexu hæ vetitates inter fe co-
hzreanr , quamque naturaii uns ex aiia de-
ducatut canfequentiâ.

C0-
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COROLLARIUM Il.

Due rafla AF. AH. a!) codent
purifia A dama; que Circulum tan-
gant, inter fi fient agamies.

DEMONSTRATIO.
DuâalineaACB, quæ Circulum («et

ÜAF a) a BOA a n37.m.BAH a) eidem’Î-BCA ’

Ergo D AF D AH.
Adeoque etiam

AF a) AH.

Xsi Cor:
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32.4. EUCLIIDIS
COROLLARIUM III.

’Ab codent pnnfta A extra Cir-

(tulum fuma (inti, tantnm poflnnt
due refîa, A F. A H, que Circu-

lum tangunt.

DEMONSTRATIO.
Duâaex A reâa AC B quæ pet Cen-

’ trum tranfit , omnes reâæ , quæ intra
A F, A H circulum tangentes ducun- .
tut , fun: b minores ipfis A F. A H; er-
go omnia iliorum quadrata flint minora

ç 3mn. 73 BAC : Ergo c nulia ex ipfis circu-
ium tangit: Adcoque duæ ifiæ AF. AH
circuium tantum tangunt.

Q. E. D.
PRO-
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Pinavos 1T la XXXVII.

. Si a pnnfio A extra Circulum
pofito dada fini: a... rafla A B.
A F, ita ut refîangulum B A C fit
aquale quadrato alterius rif. tnm
lima AF Circulum tangtt in F. p

DEMONSTRATIQ
Duâa iinea tangente AH , ut 8: iineis

DF. DvH.
EBACHoDAH. 136m.Atqui’T-BA C a) Ü AF. pet propofit.

A BWEAHæEARBgAHæAE

X 4 04m:



                                                                     

32.6 vE’UAOfilïïlDIS -

Quatre in Trianguiis AFD. AHD.
VLatus AFdæ AH. "4 ” t

Latus ’FD en HD.
2*Latus DA. commune.

bit. I ILNErgio Ang. API) ànAHDN’I un E
.c18. tu. -l w Atquic AHDpeû reâus. . j

dx6.m. ’Er’go A’FD même manoquera]: A

tangens. qu. D.

FINIS un: nui-11;

- EUCLI-

H H "gag. -..L
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I

I

IEUCLIDIS
E L E M E N T O R U M

une QUARTUS.

DEPINITIONES.
1. figura reéîilz’nea , in figura

refiilz’nea inferibi dicitur , cum

finguli ajut figura , que infai-
bitur , g ianguli , flngula lattera ajut

mi, infèribitnr. tangnnt.

B

D4 ».
2. Similiter 55’ figuraeircnm

figaram defcribidicitur , cumfin-
gala ejns , qua circnmfcrilritnr , la-

tera flagada: ajut figura angulos
tetigerint, circnm quam illa de-
faribitnr.

X 5 3. Fi-



                                                                     

328 ’ Bac 1.1013

3. Figura ante»: reftilinea in
’cîrcnla infirilai dicitnr , cum fin-

guli ajut figura , g que inferibi-
tnr , anguli tetigerint circnâ peJ

ripberiam. ’
4. CircnIus ante»: circum figu-

ram defcrz’lzi dicitnr A, cum ciren-

li perz’pherz’a , fingulot tangit ejus

figura, quant circumfcribit, an-

galas. I
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’ Figura vert) reEtilinea cir-

ï’a circulum dejcribi dicitur , cum

fingula lattera ejut , que circumfiri-
bitnr, circuliperz’pberiam tangent.

6. Similiter 19’ circulas in fi-

gura infiribi dicitnr , cum circu-
li peripberia fingnla Iatera tangit
ejns figura in qua inferibitnr.

7. Reâa in circqu accommo-

dari, fin coaptari dicitur, cum
ejus extrema in circuliperipberia .
fuerz’nt, i ’

Sic A B. dicitur in circula accommo«
data,non veto C D.

.PRO-



                                                                     

33° ’iEucntnts ..

Paoposmo I.
mm. r. In date circula ABC accommo-

dare mâtant B A agitaient date
rafla D : que Circuit diamant
BC non major. N

A .Ï .
CONISTRUCTIO.

1. In data circula duc diamettum
BC ; cui fi data reâa D fit æqualis , pe- ’
tito fatisfnâum erit. Si veto minot. t

. 3.x. 2. Abfcinde 78 BE æD: 8c centra B
radio BE. defctibe atcum circuli EA.

Dico reânm BA elle æqualemD
8c coaptatatn in Circulo.

DEMON-
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DEMONSTRATIO.
Linea D æ B E pet confiruâionem.

E A, sa B E quia radii. I

Ergo linea D b a) BA , quæ cit CO-b A; t.
aptata in circula, quia c utraque extremitascfîâ

tetminatut in peripheria. p

PRO-



                                                                     

332 .EUCLIDIS
PROPostTIOII.

. mu. a. In data circula ABC triangn- "
Ium ABC .defiribere, quad data
triangnlo DEF fit "egniangn-
Inn).

n a A u-Î

E BCONSTRUCTIO.
"film I. Ad a duâæ tangentis CH pun-
bîm. &um A b confliruatur angulus GAB.

æqualis angulo F.
a. Ad idem punéium A ab airera

parte fiat H A C æqualîs angulo E.
Jungatur recta B C.

Dico triangulum ABC ipfi DEF
elfe æquiangulum. I

DEMON.
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DEMONSTRATIO.
In triangulis A C B. D E F.

A Ang. C un GAB aaF pet carminât
Ang.Bc I) HACæEperconfimafï’mh

F." Duo angulo C Æ B au duobus ’
F En E.

Ergo etiarn tanins d A æ tertio D. a a Cor.

g 5511.1914

me.



                                                                     

334 Eucntnis
PROPOSITI-O Il].

’wa 3°’ Circa datura circulnm BUE tri-

angulum LMO defcribere aquian-
galant data triangule AFD.

’CONSTRUCTIQ

1. Trianguli DAF iatus AE produca-
tut in G 8c H.

513.!. 7.. In circula duâa radio IB , t fiat
angulus BIE. æqualis trianguli extemo
angulo D A G.

3. Fiat angulus BIC æqualis externo
D F H.

4. Ad tria punâa B. C. E. ducantut
giflai tres b tangentes 0L. O E. L M.

Dico ex illarum concurfu ariri triangu.
.lurn OLM. data DAF æquiangulum.

IDE-MON!



                                                                     

LinnR’QuAn’r’ùs; 6331

.DEMONSTRATIO.
Ex Scholio Prop. Il 3.1. quadrilaterum

BIEL dividi potefl in duo triangula, cum h
"autem unum triangulurn contineat duos
angulos teâos , duo continebunt qua-
tuor ; adeoque quatuor anguli in quadri-
latero diâo erunt æquales quatuor mais :
a quibus fi demantut duo c re6ti LEI."5t m3

LB I. remanebunt. IAnguli BIE Æ L a) z Reâis.
Atqui DAG Æ DAF a) z Reâis.

-Erga BIE En L æ DAG au DAF S
Atqui BIE æ DAG pet canit.

Remanet L ’æ DAF.
Eadem made demanütatut quad fit

angulus M a) DFA , ergo tertiusOcrit

a) il tertio ,D. a monl iSch. 32.1."N O ’T A.
Quad autem tangentes EL 8c BL in

punéta K concurtere dcbeant fic pater.
Duâa B E.

Duo anguli toti LEI. LEI. a) 2. R.
Ergo ang. partiales LEB. LBE D z R.

c Ergo reâæ EL. BL cancurtent. "a une

. . x m0.



                                                                     

.333 .EuthDls -’

Pnarasnio IV.
nabi. 4; Data triangule A B C circulant

infiribere.

...CONSTRUCTIO.

Q9. x. t. Duos quoslibet angulos B. C. a
divide bifariam pet métas BD. C D.

a. Ex punâo concurfus D duc pet-n
pendiculares DE. DF. DG.

3. Centra D , radio DE. deicribe

Circulum. eDico illam tangere omnia latere trian-
guli in punais D. E. F.adeaqueipfi inu

feriptum cire. .
DEMON.



                                                                     

LIBER QUARTU3. 339"

DEMONSTRATIO.
In triangulis D-G C. DFC.

Ang. G a) F. pet confiruâ.
Ang. DCG a) DCF. quia totus C .bi-

feâus cit. fLatus D C commune.

Etga latus DG b æ DF. b26.f.
Eodem mada demanfiratut efTe DF ’

a) DE. ’ A ’
Adeoque tres lineæ DE. D F. D G

(ont inter il: æquales.
Ergo circulus centra D duâus tranfit

pet purifia E. F. G. 8c tangit C omnia"°’ lm
lateta; quia anguli ad E. F. G. funt reâi; ’
adeaque d triangulo infcriptus cit. a Def. 6.

Y z PR0«



                                                                     

340 EUCLIDts
.PROPOSI’TIO V.

Ptobl. s. Circa datnm triangulum ABC
circuium defcribere.

CONSTRUCTÎO.

I. QIælibetcunque duo lattera AB.
.on. BC ° divide biiÎariam in E. 8c F.
i 2. ExE 8c F erige b perpendiculaires
611.!. EDgFD. .3. Ex punâo concurfus, déferibe ta-

dio DA Circulum.
Dicoillum quoque tranfite pet panât

B, C. adcaque triangulo circumicriptum
elfe.

DEMONSTRATIO.
DuâisD A D B D C. In triangulïs

D E A. D E B.

La



                                                                     

LIBER Qunnavs. ’34!
Latus D E commune. .
Latus EA æ E B Pet con-
Angulus DEA sa DEB firuâ.

Ergo c bafis DA a) DE... C4,].
Eodem modo demonflratur clic D B

a) DC, adeoquc tres lincæ DA. D B.
D C font inter le æquales.

p Ergo Circulus centra D , radia D A
defc’riptus , tranfit pet omnia trianguli
panda angularia: adcoque ipfi cit cir-

cumictiptus. d d nef.Eadem confituâionis formula obtinct i’ W’

inomnibustrianguli fpecicbus; cumlmc
folummado diffcrentia , quad in Rectan-

ulo centrum cadet in punaum medium

Êypotenufæ. lIn Acutangulo centrt’lrn cadet intra tri-

angulum.
In obtufangulo veto extra.

SCHOLIUM.
Exliac propofitionc dchIcitur Merlu)-

dus deicribendi circulum, pet tria pun-
êta non in linca reâidifpahta, tranicun;

tem. »
Y pito-

H



                                                                     

34a EUCL’ints

Pactosnta VI. i L.

mon s. Date Circule quadratum in-
.firileere.

iCONSTUCTIQ.
I. Ducantut duæ Diamctri A C. B D

in centra E fe ad angulos rectos interfe-
cames.
. 2. Jungantut reâæ AE. BD. CD.
DA.

Dico ABCD die quadratum quali-

tum. iDEMONSTRATIO.
Pro lateribus.

In triangulis A E B. A E D.

- Latus



                                                                     

LIBER QUARTUS. 34;
Latus A E attique commune. I
Latus EB eaED. quia radii. a
Angulus E B a) A E D. quia utetqae

redus. a
Èrga Bafis AB a a) AD. l ",1,
Eadem modo probatur A D 33D C :1

DC au CB. CB au BA.
, Adeoque quatuor illa latera inter fe .

.crunt æqaalia. -
Pro angulis. l

Quille! anguli A. B. C. D. tu. late-
tibus contenti ,funtin Semicirculo. ergo

mai. la - un".Adeoque ABC D ei’t quadratum cir-

cula infcriptum. , .
que.

Y .1. PRO-



                                                                     

-g44. k EUC.L.Ib!S’

’ Paoposxrlo VIL
«ou. 7. , Circa datant Circulum quadras-

tum defcribcre.

D E D
.grg,I H

CONSTRUCTIQ   ;
1; Ducantur duæ diametri AC. BD. f

Te mutuo ad angulos rafles in E fe-

cames. lz. Pcr illarum extremîtates ducantur
tangentes FG. G H. HI. IF.

Dico illas coeuntcs conflîtuere Qu-
dratum quæfitum F G H I.

DEMON.



                                                                     

9...»,u-r

Max-:1 QùAVRTÏJs; 734g

DEMONSTRATIO.
Pro angulisf

1h quadrilatero AEBF. .
4. AnguliA. E. B. 134934 Reâns s 3m

AtquigAng. A. E.B au 3Reâis 5.1.

Rehans mg. sa 1 Reâo.
Simili ratiocinîo .probatur angulas

G. H. I dît: refilas. v
Pro lateribus.

In parallelogrammis FD. ID. latent .
FG. 1H fun: æqualia Diametro BD.
ndçoque 85 inter (a.

In parallclogrammîs 1A. HA. lattera
FI. G H fun: æqualia Diamctro AC. 53” u

Atqui Diametri A C. BD (un: inter
fa zqualcs.

  Ergo 4. latere! FG. G HI H I. IF
fun: inter fc æqualîa.

Adeoque F G H I cfi quadratum qu:-
firum. ’  ’QF.E., 

Y 5 l PRO-



                                                                     

346» x EUCLIDIS

 PRopo51-Tio VIH.
mon. s. In data quadrato Circulum de-

fifilzere.

F   A a

Ï C CONSTRUCTIQ
I. Ducantur duæ diagonales FH.GI

fa interfccantes in E. ’
2. Ex E demittatur ad lams FI per-

pendicularîs EB.

3. Centra E radio EB, dcfcribatur
Circulus.  

Dico illum tangere latent in punais
A. B. C. D. adeoque quadrato infcrip-

mm cire; I’ - DEMON-



                                                                     

Luna]: QUARTUS. 34’;

DEMONSTRATIO.
Ex E. duâîs perpendiculatîbus EA.

E D. E C. .n; triangulis 1: A E. F B E. erunr.

AngqusA æ B pet conflr. quîn rcâi.
Angulus r ’03) P. quia [amircctL 32130:.
Latus PE attique commune. 3° ’N’

Ergo Latus E A :0 EB. b 1:16. l.

Sic etîam pr’obatur E13 a) EC: 86
EC a) ED: 11": ô; BD au EA.

Ergo circulas centro E , radio EB
defcrîptus tranfibît per punas A. D. C:
8c quia anguli ad illa punâa (uni: rcâi , .
ange: omnia inters; adcoquc circulus
quadrato cri: infcriPtus.

(LE; D.

PRO.



                                                                     

7-348 .1 EUCLIDIS *

PROPOISITIO 1X.

mon. 9o and datum quadratum circu-
Ium dcfcribere.

CONSTRUCTIO.

I. Ducantur dîametri A C. BD (c-
amés (de in punâo E.

’ z: Centre E , radio E B , dcfcriba-
tur Circulus.

Dico illum tranfirc pcr omnia qua-
dratî punâa angularia 5 adcoquc
illi elfe circumfcriprum.

D DEMON-



                                                                     

LIBER QuAR’rUs. 349

DEMONSTRALTIO.
Diametri A C. B D , quatuor angu-  

lbs A. B. C. D. à bifariam (mm, Er- d z Cor.
go in triangule EB A. . Muni.

Angulus EBA æ E AB,

ErgolamsEAbæEB. 5M.
Sic ctiam probatur EB a) EC. 86

ECæED: &EDaoEA.
Adeoque quatuur lineæ E A. EB.

EC. E D. (un: fi: æqualcs.

Ergo circulas centre E radio EBdc«
feriptus tranfit par omnia quadrati pun-
âa angularia A. B. C. D. adeoque illi

circumfcriptus CIL ,
CLE.D.

’pRo.



                                                                     

350i h EUCLInrs

Pn’or’osrno X.

Mac. Triangulum Ifigfieles A BD
confinera, cujus finguli ad bafin
angult’ B. 19’ D dupli fin; reliqui

4d verticem A.

B D
CONSTRUCTIO.

, 1. Quamlibctcunque lineam AB ira
"ML divideain C, ut "-3 A B C fitaoEAC.

2.. Centre A radio A B dcfcribc circu-
lum.

3. Ex B in ifio circula accommoda
b ’- m b rcâaln BD a) AC.

4. Duc reâam AD. ’ l
Dico ABD clic triangulum quæfitum.

DEMONf



                                                                     

LIBÈRIQUARTÜu. 3;);

DEMONS’Î’RATIO.

Duâa refis CD , circa triangnlum
A C D dcfcribatur circnlus A C D. V
"3 ABC go Ü AC hoccll ÜBDper

conflruôt.

Ergo BD tangit circalum c : quem c;7.m. »
BA, fccar.

A Unde mg. BDC C33 A in alterna (cg. c 31-113

Ang. C D A C-D A.
Totalisang. ADB (a) ABD) a) A

Æ C D A. . .
Atquictiam BCD d au A El CDArdîM’

Ergo .In triangulo BCD ang. BCD sa CBD.
Adeoque lntus B D c a) C D. c 6. l.
Atqui lattis B D æ A C.

Ergoi ,In triangulo ACD latus CD æ CA.
Adeoque angulus A au. C D A.

Ergo angulus BCD (qui duobus A 8::
CDA cil æqualis probatus ) cil: duplus ana
guli A.

Ergo etiam BDA , qui angulo CBD

- demon--



                                                                     

f5. x.

’3gi JEUACLIDIS
demonllrarus cil æqualis , duplus cri: au;
guli A.

Adeoque 8; ADB , qui angulo fABD
efi æqualis , ejuidem anguli A duplus

crit. Q E. F.
COROLLARIUM.

In Triangub Ifificle ABC hoc
mode conflruflo, Angulus B val
.9 4’! b4” 74761? î: daman rafio-

’ 4 o c .ru»: val 37.104114! refît . égare 4n-

gulm A valebz’tê- duorum rafla-

rum, val f: unius Reëli.

A.

B D C
DEMONq



                                                                     

Luna QUARTvs. 3;;
DEMONSTRATIO.

Trianguli’A B Cirrcs anguli A. B. C.

fimul valent-duos naos, feu i duo-
rum rcâorum: Ergo cum finguli ad ba-
fin B 8c C (in: dupli ipfius A , valcbit’

z
B vel C (corfim fumtus -- dnorum

reâorum: adcoque angulus A cri:
1

-- duorum Reâorum.

Deinde bifeâo angulo A pet reâam
A D, quæ cric perpendicularis ad bafin
BBC : Erit angnlusB, quadruplas anguli
BAD: Jam in triangule B AD . pro-
pter angulnm reâum D, duo anguli A
8c B fimul faciunt unum angulum reâum

a feu in unius reâi : Adeoque cric B æ-

qualiss i unîus rcâi: Et BAD , qui

i efi femiffis rotins A æ L unius refila

.Undc fequitur totum A valere
:- unîus Reâi. 1’

z, VPRO4



                                                                     

354,. Enc-onls
PaordSrnoXL

in». Data circula Pentagonum 4-

10 . . oquzIaterum 65’ æqumngulum 1n-

firibere.

.CONSTRUCTIO.
1. Cuilibctcunque triangulo Ifofceli

juxtai præcedentcm propofirioncm con-
I z. N. Friture , æquiangulum 3 infcribarur EFG

in circula data; »z. Illius fupra bafin angulî EFG.
EGF bifeccntur per rcâas FI. GH.

3. Punâa E. H. F. G. I. junganrur I
’totidcm mais.

Dico faEtum elfe quad petitur.

DEMONOÇ



                                                                     

LIBER QUAR’rvs. .35;

DEMONSTRATtd
, Pro latcribus.

mutique anguli EFI. IFG. EG H.
H G F. FEGiunt inter ic æqualcs par

Confiruâioncm. -Ergo 3 arcus quibus infiûuntv fiant æ- a 16.!".
ualcs.

Ergo illis b fubtenfæ rcâæ , quæ lunchs» m.

chntagoni latera , (un: æqualcs. q

Pro angulis. i

Arcus H): G1 æ Arcui F G 1E. pet
partent I.

Ergo Angulus Eca) Angulo H. quia
.zqualibns arcubus infiflunr.

Simili modo de duobus allia angulis
&c. (LE. F.

z ai pRo.’



                                                                     

356 VEUCLIDIS

PROPostTIO X11.
fion. Circa «14mm circulum Penta-

gonum aquilaremm 65’ æquiangù-

lum defiribere. A

CCON’STRUCTIO.
t. Infcribatur Pentagonum rcgularc

pcr præccd: A B C DE, ,
2. Ad punéta A. B. C. D’. E. du-

cantur totidem tangentes , que: concur-
rem in punais F. G. H. I. C.

Dico faâum quad quæritur. I

’ " DEM0N4



                                                                     

LIBER (buna-vs; 357 -
DEMONSTRATIO.

Pro lateribus.
Ex centra 0 dirais perpendicularibus

0 P. OQ, ut& radioOA in triangulis
0 A P. 0 A Q.

Latus O P I au 0 Q’ quia æqualcsa’4’m’

A B. A E æquidiltant a centro. v
Latus P A b a) Q A. quia æqualcsbz’m’

AB. A C bifcâæ funr.
Latus 0 A unique commune.

Ergo ang. c CAP au OAQ (hl; fi mg- c8.t.
rantur ab æqualibus Refiis angulis GAI-I
OAG : remnncbit angulus H A B a)

G A E. ADeinde Triangula BHA. EG A. finit
Ifoicelia, quia ex punâo H duéiæ finit
duâæ tangentes HA. AB: ut ex punâo .
G duæ GA.GE: quæfuntdœquales: a me-

Quart: illa triangula barbent baies AB. ml.- 36°;
AE. æqualcs, 86 angulos ad bafin HBA.
HAB. æqualcs GAB. GEA. non lolum
altcrum alteri , fed promifcue omnes
quatuor inter le æqualcs. Adeoque: qua- :6918: A
tuorlatcra EH. HA. AG.GE.luntintcr ’ ’

. (c,æqualia. ’ lSimili modo demoniiratur omnes
dcccm lincolas cire inter le æqualcs.

’ Z 3 Si



                                                                     

(8.x.

n8 EUCLIDIS
Si jam una fit æqualis uni etiam du:

erunt duabus æquales. .Adeoque quinque latera , quæ ex dua-
bus lincolis confiant , erunt æqualia.

Pro angulis.
Ex demonflratis pater triangula AHB

A G E habere omnia latera æqualia.
Adeoque angulum H f a; G. Et eodcm
modo de reliquis.

SCHOLIUM.
Si in circula quarlibetcuuque figura

rcgularis fuerint infcripta, lincæ tangen-
tes circulurn in punâis illius angularibus ,
(no concurfu femper confiitucnt figuram
[huilent circula circumfcriptam.

PRO-
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PROPOSITIO X111.
Data Pentagono regaiari cir- "MW ’

culant infcrz’bere.»

CONSTRUCTIO.
l. Quoslibet duos angulos A 8: E

A divide bifariam per reâas AF. EF.
z. Ex illarum punâo concurfus F ,

ducantur ad omnia lattera perpendicu-
lares. I

3. Ex F tanquam centra pro radio
aiiumta uns ex iflis perpendicularibus de-
fcribatur circulus.

Dico illum Pentagono fore in-
feriptnm.

Z q. DEMON.’



                                                                     

.360 EUCLIDIS
DEMONSTRATIIO.

In Triangulis AGF. AHF.
AngulusGAF a) HAI ’ [Fer con-
Angulus AGF æ AHF limât. ’
Latus A F utrique commune.

n 26. I. Ergo i latus G F æ H F. l
Eadem modo probatur HF a) I F.

IF sa KF. KFæ’LF .8: denique LF

æ GF. .Adeoque omnes ifiæ perpendiculares

erunt inter le zquàles. h
mure circulas radio PH defcriptus

, tranfibit quoque pet puna: I. K. L. G.
b:6.nLin quibus illalatera ranger; quia anguli

ad ifia punch (un: reâi. ’

QE. D.

CORDE



                                                                     

Liman QuARTus. 36:
COROLLARIUM I.

In omni Polygono Regulari
ABCDE. omnes [inca AE. BF. CF.
DF. EP. ajut angulos A.B.C.D.E.
Infimnter in une rudemëuepunflo

I F couveraient.

DEMONSTRATIO.
Duæ liriez A F. BF bifecanres angu-

los A de B. conveniunt in F: fi jam ex
C ducatur aliqua linea angulumc C divi-
dens bifariam , illa etiam cum ipfisA F.
BF in F concurret. Nain cum anguli FBC.
If C B fint æquales, etîam iliæ bifecanç

A ’ Z 5 A ces



                                                                     

362 EUCLIDIS - ’
tes lineæ debentefle æquales; Adeoque
illa linea ex C (luéta debet etiani cade-
rein idem punâum F. quia reliquat ex
C ad perpendicularem FI. duâæ fupra
aut infra .F nacrent , adeoque ipfa C F
aut majores au minores client ; parter-
quarn quad. illa: angulum C non reca-

. rentbi. ariam: Bodem morio probabitur
lineas D F, EF concurrere debere in ea-
dem punâo F. Ergoi i

(La. 1)..

COROLLARIUM Il.
In amuï Tobvgono Regulari

’ABCDE imparem larerum haben-

te numerum liner; CF ,’ aliquem ex

angulis , ut C bzficans ,. fi produ-
carur ad 1ms oppofitum AE , illud
criant [acabit bifariam in H.

DEMON-



                                                                     

LtnER QuAnTus. 363
DEMONSTRATIO.

3.Ang.CFB.BFA.AFH a) 3. CFn.DFE.ÉtiiiÏ’s

AtquiCFB.BFA au BCFD.DFE. l

.--’Remanet am au EFH.
lame in Triangulis A F H. E PH. i

Latus AF a) EF.
HF commune

Angulus AFH æ EFH.

Ergo pet 4. l. ’
AH. a) EH. QE. D.

SCHOLIUM.
Eadem methodo in quacunquc figura

regulari circulas defcribi porelt.
PRO-



                                                                     

.364. -Euct.tn.ts
PaOvosnxo XlV.

MW and datant Pentagonum re-
pgulare Circulum defcriberc.

.CONSTRUCTIO.
I. Duosquœlibet angulos A 81 B di-

i la "o vide bifariam pet reétasAF. BF, qua:a
concurrent in F. ’

2.. Centro F, radio FA , vel FB
delcribe circulum.

Dico’illum tranfiturum pet reliqua pun- l
, au angularia.

,D E-



                                                                     

LIBER QUARTUS. 365

DEMONSTRATiQ
In triangulo F A B.

Ang. FA B æ FBA. quia illorum .
dupli fun: æqualcs.

Ergolatus FAæFB.I .41.
Eadem modo bifeâo angulo C deman-

firabitut F B sa F C. 8c fic pet orbem om-
nes lineæ bifecantes angulos etunt æqua-
les.

Ergo circulas tranfibit pet omnia pun-
âa angularia , adeoque pentagone circum-
fcriptus cric.

Q F. E.

SCHOLLUM
Eadem conflruâionîs forma circa .

uamlibet figuram regularem Circulum de-
cribcre licet. ’

.ÎPRO-I "



                                                                     

366 EUCLIDIs

PaorosrnoXV.
"fin In data circqu Hexagonum

regelant dqfcribere.

CONSTRUCTIO.
x. Centra quolibet punêto D , radio

circuli D G , deicrîbe arcum C G E.

z. Ex punais C. D. E. pet centrum
G delcribe tres diametro: CF. DA. EB.

a. Duciex teâas A B. B C. C D. DE.
EF.FA.

Dico A B C D E F elfe hexagonum
quæfitum.

0E4



                                                                     

LIBER QUAR’rus. 4367

DEMONSTRATIO.
Pro latcribus.

Lineæ D C. D E fingulæ (un: a) ,
L Radio D G.
Lineæ G C. G E. G D finguli flint Radii.

Ergo quinque lineæ G C. G D.G E.
’ DC. DE [untæqualm

Adeoque Triangula G C D. G D E
flint æquilatcra.

Ergo duo anguli G 8c O linguli (une
ium tettia pars duorum reâorum. i .3 3 Ct!- -

. . - 32. l.Atqut ttes anguli G. O. S. limulbva-buJ.
leur duos reâos, feu tres terriers duorum
refiotum.

Ergo tertius S. etiam cit una terri:
duorum reâomm. I

Adeoque tres G.»O. S. funt inter le

æquales. a ’Atqui illis æqunlcs (un: tres C oppofi-c ml.

ü X. T.

El? [a anguli ad Cmtrum fun: æquales.
Ergo



                                                                     

368 EUCLIDIS
da6.lll. Ergo d fex atcus , quibus infiltunt ,’

fuma: uales.
"9m" Adeoque e leur fubtenfæ, qua: confii-

tuunt latent figuræ , inter le (un: æqua-

les. ’

Pro angulis.

Hos clic æquales facile pater , quia
f mimi finguli infiliunt æqualibus arcubus, le.

quatuor fextis partibus totius peripheriz :
. Ergo fun: inter [e zquales.

001101..



                                                                     

LIBER Quantum. 339
COROLLARIUM.

Lama Hexagoni l Regularis
ABCDEF circula inferipri , alun

le a]? Radio circuli. a
DEMONSTRATIO.

Ex conflruôtione pater in Triangulo
DCG. latus DC cire æquale lateri DG 5
Atqui DC cit lntus Hexagoni, 8L DG
cit Radius Circuli: Ergo.

SCHOLIUM.
Œuflis tribus wifis AC. AE.

CE. Circqu inferiptum erit Trian-
gulum aquilaterum ACE- A

DEMONSTRATIO.
Ex demonilratione propofitionis If.

patet 6 atcus AB. BC. CD. DE. EF. FA
en: œquales"; ergo binis ac binis conjun-
âis erunt; atcus AC. CE. EA æquales;
Adeoque pet 2.9. III. tres reétæ AC. CE.
EA erunt æquales ; unde jam fequitur
triangulum ACE. elle æquilarerum. V

A a PRO-



                                                                     

370 EUCLIDIS

PROP.OSITIO XVI.

muré. In data Circule guindcmgo-
1mm regularc dejcriherc. ,

.  CONSTRUCTIQ
à a; w. I. Circulo i infcribe pentagonum re-

I gùœAEFGH-
b sang, , 2.. .Itidem b triangulum regulare ABC.
:5. 1v. Dico reâàm B F, fore latus quina

decagoni quæfiti.

DEMONSTRATIO.
Pentagonum dîvîdît totam peripheo

rîam in quinque partes æquales ,- quarc
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(ptælîbet continet umm quintam feutres
decimas quintas rotins perifvhcriæ: mien-L
que duæ A E. EF, fax! dccimas quamas

conrinebunt.  Triangulum vcro divHît totam pari-
phcriam in ms partes æqunles; quarum
quælibet ut A B confiner unam rertiam,
feu quinque decimas qqimas roriusperià

pheriæ. Tum 4 -
ArcusAEF [ex dccimæ quintæ.
ArcusAEB quinqne deci’mæ S

qumtæ.

Arcus BF (ma dccima quinta.
Ergo fi ducntur rcâa BF, trique æ:

qualcs quatudrdecîm in circule (capten-
tur , defcrîptum’ cri: quindecagonum,
æquîlaterum , cum omnes arcus fin: ad
quales.

urus LIBRI Quart.

A: a ’ PRO.



                                                                     

EUCLIDIS
ÏELEMENTORUM

LIBER qvmrus.

DEPJNITIONE&
1 . Pars efl magnitudo magni-

tudinis, miner majoris , cum ma-
titur majorer».

( :qm totum fit fila parte mains, pat
tec pattern contineri in fuo toto.
Hoc autem duplici mode fit.

Val continetur ita ut aliquoties fumta ,
præcife reddat fuum totum feu ipfi æqua-
lis fit; qucmadmodum numerus quatuor
feu 4. , cit mînor toto 12 , adeoque in
illo continetur , 8c quidem ita , ut ali-
quçt vicibus, fcilicettribusfumtus, ac-
curate æqualis fit toü n. Et inde hæc
pars Mathematicis dicitur Alîquota , qu:
fuum totum absque refiduo dividit , id
quod idem CH: ac metirî: 8: han; Partis
fpeciem Euclides’ folummodo refpexit,
altera, quœ fequitur, negleâafl

Vel-pars ita continctur in (ne toto, ut
aliquotics fumta totum vel excedarveîlab

  ’ la

Ë

a



                                                                     

O .
Liman Qum’rus. i373

i110 deficiat , adeoque non accurate ipfi
æqualis fin (luemadmodnm numerus 4. ,
cum miner fit toto l4, in illo contincbi-
tur ; (cd quia ter fumtus toto minorefl ac
quater toto major, hæc pars non potefi
dici Aliquom , m aima pars patata z
quia tamen aliquam exhiber quantirarcm
totius quantitatis , vocatur pars Ali-
quanta. ’

Cætcrum cum Èndidcs adhibuerit
Magnitudinis vocabulum , fuipicnri licet
illum meminiITe folum quantitatis conti-
nuæ , qua: vulgo .magnitudinis nomine
Mathematicis vçnit; minime tamen ex-
cludçnda cit quantitas difcreta 8c in nu-
meris polira, quæ mais ctiam habct par-
tes 2 quibus illa omnia , quæ de rationibus
8: proportionibus toto hoc librb damon-
firat , æque facile imo pro captu noflro
familias accommodari poiÏuntf

Quare 8: nos cum multis aliis omnes
huius libri propofitioncs , ncgleâis li-
neis demonftrabimus in numcris; tum
quia illis magis fumas afiheti 8c de illis
fæpius quam de lineis cogitavimus; mm *
ctinm quia illa quæ dé numcris prubantur
ficui libct, ipfislincis applicari pofïunt.

A3 3 ’ 2. Mul-
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f2 . Multiplex autem a]! major

quantum quam matitur minor.

Quemadmodum pars fuum totum di-
vidit (en mctitur abfque refiduo vel cum
refiduo ;,ita reciproce miam totum a fua
parte dividitur vcl fine velu cum fefiduo,
Prius illud 00mm idem CR quod multi-
plex , cujus in hac dcfinitione fi: mcntio ,

* hon intellcao akero. quod cum rcfiduo
dividizur,quodquc adeo multiplex dici non

mcretur. .
3. Ratio efl duarum quantitdo

tu»; ajujdem generis , mutua qua-
damjeczmdum communal» menfib

mm habitude. .

Cum propie loquendo uns cadcmquc
’ res ad fe ipfam non pofïit comparari’ fe-

cundum quantitatcm , quia (a ipfa non cil
major nec minor , pater pintes requiri
inter quais legitima infiituatur compara-
:io; quæctiam tantum poffunt efleduæ,
i Illæ autem nccchario requiritur ut (in:
res homogcncæ; aut quantitates ejufdem
generis 5 quales (un: une; cum lima

com-
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comparata; fuperficies cum fuperficie;
corpus cum corpore : nullo ergo modo
linca comparari potcfi cum fuperficie vcl
cum corpore ,’ nec fupcrficics cum cor-
pore , quia non funt ejufdem generis.

Porro ultcrioremÏ hujus homogam-
itatis explicationem tradit Euclides in
definitione 5.

Hæc autem intelligenda efl in quan-
titatibus fecundum magnitudincm , feu
partium æqualiurn numerum , adeo ut
una res airera fit vel major vcl miner ;
hoc cit ut nm res plurcs vol pauciorcs
fimiles (en æqualcs contineat partes quam

airera. .Ex quibus pater rationcm nihil aliud
cfle quam modum feu formulam conti-
nendi , qua una quantiras aliam quanti-
tatem continet , vcl in illa continetur ;
quæ capucins cum par nullam aliam ope-
rationem quam pet divifioncm innorcf-
car, liquct rationem [en comparationem
dunrum quantitatum non clarius quam pèr
frafiionis Formam poch cxprimi.

Exempli gratia; ponanrur duo numcri
16 86 4.. qui faitem uliquam inter (e ha-
bcnt rationem, quia numerus l6 major
cfi numcro 4. , adeoquc numerum 4 in

- Aa 4. (e
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fe continet. Ut jam ultçrius ifia ratio
examinetur videndum efl quoties 16
continet 4. , quad per divifioncm inno-
tcfcit; quia autem faâadivifione acqui-
rrtur 4 prqquonentc pronunuamus ra-
tionem r6 ad 4 , cire quadruplam. hoc
Cpt 16 elfe quadruplum numeri 4: val 16
[c habere ad 4 ut 4 ad 1 : Id quad etiam
commode hoc modo exprimitur pet fra-

. I6 . . .étionem -- ,quæ 1nnu1t 16 per 4cffed1-

videndum vcl jam fupponit divifum.
Si jam fumantur duo alii numeri ex. gr.-

8 8c z , 85 corum rationem examinando
compcriatur numerum 8 minorem a e-
tiam quater in Te contincre, quia pet di-
vifioncm idem quotien54obtinetur; quæ
pet modum fsaâionis expofita fic flabit
8..
3 a

Inde patebit rationcm quæ imam-dît
inter 16864., cflc candcm, vcl fimiicm
vel æqualem rarioni qua»: cfi inter 8 8c 2:
quia numirum 16 tories continct4, quo-
ties 8"continct z.

Porro bine fit manifcflum æquimuiti-
licem efle nilril aliud fignificare quam

galure eandem ratiOnem : ut fi dicatur
16 die æquemultipliccm numeri 4 , ac

, 8cfi
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8 ci! numeri 2 , idem cit ac fi dicatur nu-
merurn- 16 ad 4 habere eandem rationemh
quam habet 8 ad numerum 2; cum utri-
usque fc. 81 æquemultipiicitas 8: ejusdem i
rationis idem quoticns 4. pet ejusdern di-
vifionis acquiritur operationem: quare
ejusdem rationis notationcm hoc modo

- . 16 8exprimere ireet -- 30-3... -
(En fraâiones , ut .iterum in aiiam

rationum Formam reducantur , dicimus
16 die ad 4,quemadmodum 8 efl ad a;
vci facundum nofiram qua utimur ferip-
tionis mcthodum 16.-- 4 Z 8 l 2.

Duorum autem cujusiibet rationis ter- I
minorum iiie qui ad alterum refcrtur Au-
teccdcns dîcitur ; ad quem vero fit reiatio,
Confequens rationis dicitur. Ut in ratio-
ne 16 ad 4. terminus Antecedens efl nu-
merus 16; confequcns veto 4.: quem-
admodum ab airera parte , in ratione 4 ad
16, numerus 4 Antécedentis, 16 vcro
confcqucntis acquirit nomcn.

Ratioues autem non (une dividuntur
mode: nos duas affercmus præcipuas.

I. Ratio dividitur in rationnaiemëz ir-

rationaiem. ’ lRationaiis cii: quæ veris numeris po-
teii: exprimi ut 6 ad 3 : quæ cit ea-

A a g . dem
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dan cum a. ad r. qu: dicitur dupia.

Irratiomiis veto cit qua veris numeri:
exprimi nequit, a: in quadraro ratio ia-
tcris ad Diagonaiem; quæ, iicet aiiquo
mode exprimatur per numeros qui Surdi
dicuntur, feiiicetut 1 ad V a, cum ta-
men 1’ 2. non fit verus numerus , [cd tan-

tum imaginarii cujusdam numeri nota,
veris tamen numeris cxpiicabiiis non efi.

. Il. Ratio dividitur in rationem æqua-
iitatis vel inæquaiitatîs. Ï

Ratio æqualitaris, efi quando duo ad
(e comparant (un: æquaiia: ut 4 ad 4 :r 86

2 ad z. *înæquaiitatis cit , cum termini inter
fe comparati inæquaics (inti, ut 4 ad 3.

8: z ad 6. aHæc autem iterum eii. k
Majoris inæquaiimris , cum terminus

antecedens major CR confcqucnte: ut
4 ad 3. 85 6 ad 2.

Minoris inæquaiitatis , cum antecedcns
efi minor fuo confequente , ut 2 ad 6 8:
4 ad 1 2.

Troportio efl rationna: rfimili-

tuait); AQuem-
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Quemadmodutn in omni ratione re-

quiruntur duo. termini feu duæ quantita-
tes, rtarn ommproportrone requrruntur
duæ rationes , cum una eadcmquc ratio
ad fe ipfam proprie comparari nequeat.

Cum ergo duarum rationum una ira
fit confiituta, ut iiiius terminus antecc-
dons fuum confequentem tories conti-
nent, vei in iiio contineatut five abfoL
lute 8c fine refrduo five cum annexa
fraâione , quoties aiterius anteccdens

- , fuum confequentem cantiner vci in iiio
continctur, vei fine vei cum fraâione
qua: præcedenti æquaiis cit , duæ, ifiæ
rationes conflituent Proportionem.

.Ex: Gr: quia numerorum 12 8:4 ,
AnteCCanS Il fuum confcquentem 4l.
totics(fciiicet ter) continet , quotics nu-
merorum 9 de 3 , antecedens 9 funin
confequentem 3 , videiicet etiam ter .
duæ iiiæ rationes 1 a ad 4 8c 9 ad 3 erunt
inter fe fimiles feu æquaies feu potins
eædem fcîiiCet tripiæ; 8: hæc fimilitudo
apud Mathematicos vocatur Proporrio.

Eû autem proportio triplex , Arith-
metica, Geometrica, &Mufica. ,1

I. Proportio Arithmctica efl- Væquaiitas
exceffuum riel diEcrentiarum inter trcs ,

qua- r
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quatuor vel pintes numerus; in qua no-
tandum eü quemiibet numerum poire re-
cipi pro differentia.

Ut 1. a. 3. 4. 5. 6. In quibus uniras

en differentia. iVel 1. 3. g. 7. 9. 1 1. Qui binario fe
i invicem exccdunt. v

Vel 1.4. 7. 10. 13. 16. QIi tcrnario.

Et fic in infinitum. ,
Il. Proportio Gcomerrica efi rarionum

fimiiitudo inter tres, quantuor vei piurcs
quantitates, feu numeros. Potefl autem
a; hic quiiibus numerus pro denomina-
tore rationis aiiumi exccpta unitaire.

Ut 1. 2. 4.8.16. Qui fun: in ratio-
ne dupla adcoque a cit rationis denc-
minaret.

Vel 1. 3.9.17. 81. and cum fint
in ratione tripla numerum 3 pro dcnomi-
natore barbent.

Proportio’Mufica cil qua tres quan-
titatcs ira ordinatæ fun: , ut eadem fit
ratio primæ ad tertiam, quæ difiËrentiæ
inter primam 8l fecundam ad diffam-
tiam inter feeundam 84 tertiam. In qua
proportione funtitres numeri 6. 8. 12.
cum .eadem fit ratio primi numeri 6 ad

ter-
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tium 12, quæ cit numeri 2 (exceffus
primi) ad numerum 4. ( exceffum fecun-
dum.)

5. Rationem babe’re inter [è

quantitates dicuntur , qua pos-
funt multiflicam [a marna fiapee

rare. -Hic uiterius explicatur quænam fin:
quantitates ejusdcm cricris , inter qua:
intercedir ratio , ut Erpra dcfinit 3.. vidi-
mus ; nim. quarum illa qu: antea erat
miner , pet muitipiicarioncm fic potefi:
augeri, ut majorem fuperet.

Unde parer inter illa, in quibus raiis
muitiplicatio nuiium herber iocum , etiarn i
nuiium omnino dari rationcm. Sic 1mm
in infinitum muiripiicata 8: (ibi ipii addi-
ta , nunquam fier major aiiqua fupcrficic:
cumiinca taii muitipiicatione non dcge-
nerabit in fuperficiem; adeoque inter ii-t
ncam 8: fuperficiem nuiia interccdit ra-
tio: quemadmodum etiam nuiia reperirur
inter lineam 8: corpus, nec inter fuper-
Ificiem 86 corpus ; cum quaiibercunquo
muitipiicarione nec iinea g nec fuperfi-
des reliât fua fpecie in corpus mu-

. a.
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V tabirur, adeoquenec ipfo majus evadere

pofiir.
Cum autem inter iarus quadrati ejuse

que diagonaiem muitipiicario obtineat,
certo conciudimus iiia rarionem inter fe
habere: latus enim ira muiripiicari æ
fibi ipfi addi porefl ut diagonaiem fripe-
ret; cum’per 20.1. pateat duo iatera,
trianguli majora effe tertio latere Iquod
ef’r ipfa diagonaiis : Hæc autem ratio ,
ut fupra notavimus , cit irrationaiis ,
cum veris numeris iiiam cxprimere non

detur. v . tPræterea reâiiinea 8: curvilinca inter
- fe rarionem habere poffunr; cum inter

illa fit æquaiiras 8c inæquaiitas. Luna-
iæ crefcentis quadraturam Hippocrate:
Chius, 8c Paraboiæ Archimedes inve-
nerunt. Anguii reâiiinei cum curvilinco
æquaiitatem exhibuir Provcius.

6. In eadem ratione quantita-
tes dieuntur e flè prima 4d [écuri-

a’am , 19’ renia ad quartant , cum

prima fimm facundam tories pne-
fi me! cum tali fraâionc cantine:

val in i114 continetur , quarks
pue,
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purifie val cum quali flaâione
renia [1mm quartant cantiner val
in illa continerur. ’

Cum proportionaiiratis indicium ai)
Euclide datum non ex ipfis propoiitis nu-
meris fed quaiicunque eorum multiplica-
tione fit duduâum; nos illud nimis ion-
ge petiram aiiquam proportionaiium pro-
prierarem fuppeditare puramus ; quare
iiio omiffo aiiud exhibemus indicium ex
ipfis numeris propofrtis derivatum , 8:
immediate ex rationis natura , antea ex-

piicata deduâum. ’ i
Supra quippe vidimus rarionem ni-

hii aiiud- efie quam certam quandam for-
muiam feu modum continendi , quo
una quantitas aiiam tontiner, vei ab aiia
continetur: quemadmodum poiitis duo-
bus numeris 16 8c 4. modus’iiie quo r6
numerum 4 continet poteit exprirni pet p
nomen quadrupii quia r6 ipfum 4 quatuor .
ricibus continet.
a Si jam ex dupbus aiiis numeris 8 85 z ,

unus 8-aiterum 2 eriam continent codem
modo qui quadruplus dicitur , pater u-

i trinque modum continendi elfe æqua-
rem vei potins eundem; cum autem ,

ut
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ur fupra notarum eft, ratio a; modus
continendifit unum 8c idem , facile con-
ciudimus , rarionem etiam utrinquc eiTe
candern : adeoque quatuor quantitares
16 8c 4 utôt 8 à 2- , binas ac binas fum-
ptas eife in .eadem ratione.

Bodem modo cum numerus 20 nume-
rum 8 non abfoiute aliquot vicibus absque
fraâione contineat , fed modo conti-
nendi qui dicitur dupius cum dimidio;
fi ex numeris 10 8:4, primas Io fe-
cundum 4 eodem morio dupio cum di-
midio continet; utrimque modus conti-
nendi , feu quod jam pro eodem fumi-
mus , ratio erit eadem adeoque quatuor
quantitates zo. 8. ut 85.10. 4. bina:
ac binæ accepræ , in eadem erunt ta-
troue.

7. Enndem autem rarionem b4-

bentes (prenante: , vocanrurpmf
portionaler.

Quæ proportionaies in dupiici confii-
tutæ fun: genere.

Aut enim funr continue proportiona-

ies. 48’ Au: non continue , quz fimpiicitcr
rantum proportionaies dicuntur. C

on:
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Continue proportionaies dicuntur iiiæ

quantitares quæ funtin Progrefiione gec-
metrica , inter quas a termine ad termi-
num eadem continuarur ratio , eundem
rerminum bis repetendo ,’ ur femei pri-
mæ rationis fit confequens , anteccdens
Vero fecundæ.

Ex. gr. ex progreflione gemetrica ,
cujus dominator cit a , fciiicer 1. 2. 4.
:8. 16. eiigantur quatuor termini 1. 2.4.
8. iiii erunr continue proportionales ;
quia cadem ratio fciiicer dupia a termino

l ad terminum continuo procedit: primus
enim 1 fe habet ad fecundum 2 , fient idem
fecundus a ad terrium 4. deinde fecundus
"2 fe habet ad terrium 4. quemadmodum
idem tertius 4fe imber ad quartum 8.

Non continue proportionaies dicun-
tur quanrirares. quando eadem ratio quæ
cft inter primum 8: fecundum non conti-
nuatur inter fecundum 8; terrium , fed
ibi interrupta demnm inter terrium 8:
quarrum invenitur , ut in hifce numeris
1 2. 6. 8. 4. Ratio quævefi inter 12 8c 6
non continuarur6 8c 8 , fed ibi interrup-
.ta tranfir ad duos reiiquos rerminos 8
&4, cum 8 numerum 4-tories conti-
neat quoties 12 continer 6. Hæ autem

r ’ Bb (11.13111
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quantitates, ut fupra notavimus , gene-
rali nomine dicuntur Proportionaies.

« 8. Cam "para prima quantum
fecundum pluribus val pauciori-
bus vidime continent, quam ter-
tia tantinet quartant , mm Il".-.

nm ad ficundam dicitnr balzan ’

majorent val minorent rarionem
quam renia 4d quartant.

l Ponanrur quatuor numeri 8.2. 6. g.
ex quibus primus 8 fecundum numerum
2 pluribus vicibus (fciiicct quatuor) con-
tineat quam tertius 6 quartum 3. (qui ii-
ium bis cantiner) . ratio quam 8 babel:
ad 2 erit major ratione 6 ad 3. Ex ratio-
nis enim natura fupra vidimus rarionem 3

ad 2 exprimi pofiè pet fraâionem Ë-

(cujus vaior cit 4K) , ut 8: rarionem 6 ad

3, pet fraâionem Ë- (iquae tanrum 2 V3.4

1er) Cum autem fraâîo prima fecunda
major fit , pater etiam immediate ex ra-
tionis natura primam rarionem fecunda
leffe majorent.

Deinde ex quatuor nurrœris 1 2. 6. 8. 2.
primus numerus 12 fecundum 6 paucigri-

’ unn

[JMPELI
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bus vicibus contineat (fc. bis) quam ter.
tins 8 quartant 2 (utpote quater) : erir fra-

âio Ê miner fraâione à quippe pri-

ma vaier tantum 2 fecunda veto 4. Curn
autem fraâio & ratio unumidemque fo-
nent , etiam primam rarionem ,fecunda
minorem elfe parebit. v

9 . Treportio verni» tribus al
minimum termini: confiflit.

QIæiibet ratio duos requirit terminas:
muni antecedentem 8c unum confequen- A
rem : Proportio veto dans ad minimum
exigit rationes : adeoque quatuor p04
fiuiat terminos :qui-expreffe etiam re-
quiruntur li proportio non fit continua :fî
vero proportio confiiruatur continua , très
termini fufficiunt ,7 ê: tum medium bis fu-
mendo idem cit ac fi quatuor effent pofiti.
Quemadmodum- in numeris] 2. 4. 8. vci
16.8.4. Vel aiiis tribus quibusiibet, ra-
tio primi ad fecundumiefl: prima : ratio
vero ejufdern. fecundi ad terrium cit ai-
tera , que: duré unam conüituunr pro?-

porrionem. .

Bb a i ratura"



                                                                     

8388 . V EUCL1nrs
r o. Cam ms quantitatespropor-

tianalerfùerz’nr , prima 4d reniant

. dicitur duplicatam lutinera ratio-
Item cum quam eadem prima b4-

.lzet adfeczindam. ,
At avaro cum quatuor quanti-

tdtes’firerint continue proportio-
tionales 5 prima ad quarta»: die
rieur traditeur» balzan en»: r4-
Îtionem, quam eademprima hac
des 4d fècmm’am.

Et ’ fic porro ana amplius ,
iguamdiupropom’o exfliteria.

’Qridam parant rarionem dupiam 8c
rarionem dupiicatam , unam 8C candem
rem fignificare, quæ duo tamen accum-
.ra a fe invicem funt diftinguenda.

Ratio enim dupia inrerccdit inter duas
aquantitates feu numcros , quorum unus
airerum præcife bis cantiner : quemad-
"modum numeri 8 ad 4. vei6a 3.funt in
ratione dupla : cujus correlarum ratio fub-
dupia cil in rarionibus 4. ad 8. vel

. 3 a 6.

8 t Dupiia
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Duplicata veto ratio etiam invenitur in

numeris, ubi rationis duplæ ne minimum
apparat Vefligîum. Exempli gratia in bill
ce tribus numeris continue proportionuli-
bus 3. 9. 2’7. ratio quam primus 3 ad ter;
tium z7 cil duplicata rationis quam idem
numerus primus 3 habet ad fecundum 9;
lice: nulla inter illosinveniatur dupla 51m-
de patet rarionem duplam de duplicatam.
fignificare res toto cœio diverfas.

Dicitur autem ifla ratio duplicata ,
i quia ratio quæ CR inter primum nume-

rum 8c fecundum , inter fecundum 8:
tertium adhuc, lfemel quafi repctitur.
Notandum autem cfi banc rationis repe-
titionem non aliter concipiendam eflè
quam pet formam Multiplicationis; in u:
.pofitis rationis terminis 3 ad 9 , ad repe-
tendam adhuc femel candem rarionem.
illius termini per fe ipfos debeant multi-
plicari, feilicet 3 pet 3 8: 9 per 9. ut ob-
tineatur ratio terminorum 9 ad 8 x , quæ
ratio cri: duplicata rationis 3 ad 9.

Adeoque primusrerminus 3 (e habebit
ad terrium 2.7 ut 9 ad 8x. Illos quippe
numeros efTe proportionales, evidcntcr ex
rationis 84 proportionalium natura amen
tradita finmanifcflum , cum nim. primus

’ B b 3 i - 3 in
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3 in fecundo 27 toc vicibus (iciiicet no-
vies) continetur , quo: vicibus tertius 9
continctur in quarto 8 r . ’

Si jam porro ponantur quatuor conti-
nue proportionaies z. 4. 8. 16; ratio qu:
eh inter primum z .8: fecundum4, pri-
ma vice repetiturintcr fecundum 4 8c ter-
riumS; à deindc fecunda vice inter ter.
tium 8 86 quartum 16. Quæ repetirio
cum par multiplicationcm fiat , ut ra-
tionis z ad 4 invcniaturltriplicara , ter-
mini : 8c 4 primo debent par Te ipfos

. multiplicariycujus multiplicationis produ-
âis4 8c 16 adhuc femei par eoidcm’ ter--

minos a a: 4 multiplicatis obtinebumur
termini 8 8c 64, cçnfiitucntes quæfitam
rarionem triplicatam. Tcrminos enim z.
1.6. 8.64. efleintcr fe proportionales ex V
natura rationis facile probari potefi’

Cæterum ex hic omnibus notandum
venir , rarionem duplicatam nihil aiiud
ech quam rationem quadratorum , qua:
a propofitæ rationis terminis fiunt. Ra-
tionem antem triplicatam alicujns rario-
nis 11mm eandemquc die cum ratio-
ne cuborum , qui a,terminis fiant.

l 1*. Homologac queutâmes ( in

quatuor proportionalibus) dicun-

e , tur



                                                                     

Luna qumr’us. 39!
tur eflè twecedentes quidam nm-
cedentz’bu: , ronfiquenses avaro con-

fiqucntibus.

Sint quatuor proportionaies 2. 4. 3.
6. quantitas prima z 8c tertia 3 (un: utri-
ufque rationià anteccdentes , adeoque ho-
mologæ feu ejufdem naturæ rem finnifi-

D
cames : duæ vero, reliquæ (Ci fecunda 4,
8c quarta 6 ,’ quia utriufque ratione:
fun: confcquentes fimiliter funt homo-

logæ. l
De modis argu mentandi.

Cum Mathematici ex quatuor prépara
tionalibus non unam tantum fcd plurcs
eliciant conclufioncs , quas .modos [tu »
formulas argumentandi Notant ; Eucli-
des illos ad (en: revocat, qui tetidcm fe-
quentibus proponuntur definitionibus ,
8; in hoc libro 5 tandem ferc propoli-
tionibus demonfirantur. -

1.2. Alterna ratio eflifiimptia

antecedentis ad antecedentem ,
3 U confiquentis ad configuren-

Mn.

B b 4. I
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Sint quatuor quantitatcs proportioi

hales - . In. -- 6 :1 8 I 4. i a
In quibus 12 a: 8 (in: antecedentest;

reliqui veto 6 8: 4coufequentes; alter-
naudo erir ’

12 -l 8 : 6 l 4..
Hoc cit Autccedens 1 z efl ad antea:

dentem 8 , ficut confcquens 6 ad confe-
quentem 4. Id quad demonflratur

prop. 16. .
13. Invevfiz ratio efl finnptio

coufiquentis inflar antecedentis
ad antecedentqm valut confisquen-

rem.

Si ponantur quatuor proportionales

Il - 8 I 4, aRatione inverfa fit erir.

6 r" n. z; 4 j 8.
Sen ordine retrogrado priorem pro-

piortionem legcndo

I .4 fi 8 ’::: 6 I n.
A I4. Càrnpofirz’o rationis cf?

[amatie anteædentis cum confi-

quanta
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. quanta velu; «nias ad ipfiim com

jéquentem. . .
Sint iterum quatuor proportionalcs

12. r- 6 :3 8 l 4.
r Per compofirioncm rationis dicimus.

n. fifi 6 V .- 8 Bd 4,
-.-- fi à’ieu 18 i " feu 12 ’4’

V Hoc efi; prima quantitas una cum fe-
cunda (de habet ad ipfam fecundam fieu:
tertia cum quarta ad ipfam quartant. Hu-
jus ’demonfirationem vide prop. 1 8.

15’. Divifio rationis cflfim-

tic mafias , quo Macadam-M26-
rat confiqucntem , ad con-

fèqmntem. i I
Sint quatuor proportionaies.

18 -- 6 r: 12 I 4. ’
Per divilionem rationis proportio fic

Rabit.

18-2. 6 fi 12-34 4
feula il" 6’- fend-8.4i?

i Hoc cit primus terminus minus (en
dcmpto fecundo (a habet ad ipfum fe-

I Bb 5 cun-

.. -47 d-w---.---
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cundum , quemadmodum terriras minus
feu dempto quarto ad ipfum quartum.
Hic argumentandi modus demonfiratut
prop. 1 7.

I 6. C 0mm fia rationis eflfàm-

pria antecedentis ad qxcaflum ,
que antçccdensfuperat ipfimz con-

figurais. ’
Propoiiti fuit quatuor proportionaies.

r8 "t 6 : n. I 4.
Pat converfionem rationis banc habe-

mus proportionem.

18 en 6 M n in 4.
feu la ’- 12, leu 8

Hoc cit PfÎmUS fe barbet adipfum pri-
mum minus feuzdempto fecundo, quem-
admodum tcrtius fc habct ad ipfum ter-
tium minus feu dempro quarto. Hæc de-
monfiraturiu Corail. prop. I7.

1.8 H

317. Ex aqualitate ratio a]! ,
fi planas duabm- fiat quantitater,
65’ bis alfa multitudiae parc: ,
qua bina famamur in eadem’ra-

tia-
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rions; cum ut in primis quanti- r
tatilms prima ad ultima»: , fic 65’

in fecundir prima ad ultima»; [à

babeat. . ç
Sint tres quantitates. r z. 6. 4.
Et adhuc tres aliæ. » 6. 3. z.
Per ntionem qua: cit ex æqualitatc

concludimus

1.2 - 4. r: 6 l .
Hoc ef’t prima fuperiorum fe habet ad

fuam ultimam , quemadmodum prima
linferiorum ad fuam tertiam.

(Nia autem hæc conclufio duobus
modis ex illis fex quantitatibus elicitut.
duplex etiam fe aperit ex æqualitatc ra- t
tic ; fc. Ordinata .8: Perturbata.
, 1 8. Ordinata proponio eft’,

tcumhrfiœrit ( pofitis [cilicet [me

quantitatibus) ut prima [piperio-
mm ad [uam ficundam , impri-
ma infirioram ad fuam ficundam;
deinde ut ficunda fi4periorum ad
fuam ultimam, ita fecunda infi-
rz’orum ad [dam ultima»; .- 65’ con-

’ cla-
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cluditur qùaa’ primafiqaerz’ommjè

babeat ad flan: ultima»; ,9 quem-
admodum prima ’ infiriorum ad

juan: altimam.
i Sinttres quantitates * n. 6. 4.

Et tres aliæ 6. 3. z.
In quibus 12.!- 6: 6I3.
Dcinde 6 ”* 4 Z 3,] z.
Proportio ex æquo ordinant fic flabit.

la -- 4 : 6 1-2..
Hujus modi demonfirationcm vide

prop. 22. .Cæterum hæc pt0portio dicitur Ordi-
nata, quia à in fuperioribus 8c in infe-
rioribus eundem fervat ordinem.

r 9. Perturbata autempropor-
tio efl, cum pofitis tribus quanti-
tatibusb’ aliis tribus ,- ut in fiaie-

rioribus prima je [Jabot ad flan;
..ferzmdam , fic in inférioribasfe-

tamia. ad fitam ultimam : U in ft- .
perforibusfccunda ad fliam ulti-
Iaam, in; in inferioribus prima
ad flamficuadam: (75’ concludi-

v - tur
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tur : quad prima fiiperiarum fe-
rita habeat ad [dam ultima!» ,
.quemadmodum prima infiriorum

ad filant diamant.

Sinttres quantitates . la. 6. 3. 3
Et aliæ totidcm 16. 8. 4.

a

Inquibus u --u 6 : 8 I 4.
Et i It6--u 3: 16.] 8.
Proportio ex æquo perturbata fic cri:

1-2 v- ; : t6 l 4. l
Hujus demonflrationem vide prop. z 3.

A Perturbara dicitur hæc proportiov,
quod in fuperioribus 8c inferioribus non
idem fervctur’ ordo, fcd ille quafi pertur-

betur. I
L E M M A I.

multiplicatio nihil efl- aliud
quam multiplex additia : fiait e- *

i tian: divifio nibil aliud quam taul-
tiplex a" compendiofa fabtrafiio.

DEMONSTRATIQ
Pars I. Sit numerus 6 multiplicaudus

P°Ë ’



                                                                     

398 1EU-CLIDI8
a pet numerum .4 , nihil aliud imperatum
eft quam, ut numerus 6 tories fumatur,
feu repetatur feu (ibi ipfi addatur, quo-
ties uniras continetur in 4, fc. quater:
adeoque idem facitnus five numerum 6
multiplicemus pet 4, five eundem qua-
ter ponamus 8c illos quatuor numerôs 4 in
unam fummam colligamus, cum uttobi-
que obtineatur 2.4.

Pars z. Si numerus 24 proponntur
dividendus pet numerum 4, idem cit ac
fi examinandum ,eifet. quoties numerus
4a 24poflit fubtrahi id quod in divifionc
unica fubduôtione En divifore prias pet
quOticntem multiplicato cum fubtraâiœ
ries tot-fieri pofÏint, quo: unitates divi-
fionis contineat quotiens. Quare nulla
cit diiïerentia five 2.4 dividatur per4fivc
4 a 24 fubtrahatur quoties fieri potefl:
cum utrobique idem obtineatur quo-

tiens 6. lNotandum autem in multiplicationc
non femper opus effe ut multiplicatio re-
vera fiat, ë: numeri inter fe commifce-
antur , au]: produâum unico mimera e;-
primatur; cum eadem multiplicatio alia
etiam forma defignaripoffit , uimiruru
multiplicatores, juxta f: invicem fcriben-

v do
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do interpofito figuo -x.

Ex. gr. fit 8 multiplicandus pet 4 f2-
âa multiplicatione obtiuetur produâuma
32 , quad etiam hoc modo exprimi po-
tefi 8’..u 4. quad in pronuntiatione va-
let 8 multiplicata et 4. 3

QHæ exprimen i forma hoc babel:
commodum , quod jam patent ad oculum
pet quam opetationem 8c ex quibus nu»-
meris illud produêtumlfit ortum , quod
in altero produao 32 non. taro date di-
fiinguipoteft , cum illud etiam ex multis
aliis additionibus 8: multiplicationibus
genetati potuiflet. ’-

I’ræterea fi produâum 8 .x. dividen-

dum fit pet 4, omiifo numero 4 fcriben-
dum erir 8. vel fcribendum cit 4, (idi-

vidî debeat pet 8. -Similitet in divifione non opus cit ut
femper ver: fiat divifio ; cum quotients
quæfitus etiam alia forma poflit exprimi, x

I nim. numero dividendo fubfcribatut
divifor’inter uttumque duâa lincola.

Ex. gr. oporteat dividere numerum 32
pet 8 , flan reali divifione obtirietur
quotiens 4, qui etiam defignari poiler

. u 3 opet formant traditeurs 3- , qui quo-
tiens



                                                                     

un. z.

a dendo ( qui pet hypothèfin priori æqualis

400 ÎÈuCLIDIs
tiens in elocmione idem valet 32 partes
oâavæ, feu 32 ’divifa pet 8.

LEMMA Il.
Si duo aqualernumerz’ [1er eun-

dem numerum maltiplicentu r, pro-

.dufla errent inter je aqualia. Si
vero per eundem numerum divi«
dantur , quotientes erunt agendes.

DEMONSTRÀTIO.
1 Pars. Per Lemma I multiplicatio cil:

multiplex 8c compendiofa additio: adeo-
que unus numerus multiplicandus tories
fibi additur , quoties alter (qui priori po-
nitut æqu’alis ) [ibi ipii additur: quia mul-

tiplicata- utrimque ponitur idem : unde
pater idem fieri ac li ,æqualibuszqualia
addantur; quando nimirum fummæ (qua:
produâo æquivalent ) inter le fun: I z-
quales.

2. Pars. Per idem Lemna I divifio
cit multiplex ac compendiofa fubtraâio:
ergo ab uno numero dividende tories
fubtrahitur divifor quoties ab altero divi-

du
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cit) fubtrahitur idem divifor: quare in
illa divifione utrinquc idem fit, ac f1 ab.
æqualibus æqualia demantur; quare refi-
dua ( qua: quotientibus æquivalent) inter

fe funt æqualia. Un. 3:
LErM MA 1U.

Si duo inaqualer numeri par
eundem numerum" maltzplicentur
produâa erunt inter fe inequalia.
Si’vero per eundem divzfirem di-

vidantur , quotientes errent ina-
anales.

DEMONSTRATIO.
I. Pars. Cum par Lemma I multipli-

catio fit compendiofa Additîo 2 li duo
numeriinæquales pet eundem numerum
.multiplicentur , idem cil: ac numerus ma-
jor tories fibi addatut quoties minor mi-
«nori. Atvero fi inæqualibus æqualia ad-
jiciantur , a tota funt inæqualia pet At. i Moi:
4. Ergo etiam , fi numero majorimaiot
tories adiiciatut. quoties minot additut
minori, priorfumma, quæihicptoduâo
arquivalet , erir major altera. -

’ Cc a. Para
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2. Pars. quia divifro nihilaliud en:

quam compendiola fubtraâio , fi duo nn- i
meri inæquales pet eundem numerum di-
vidantut , nihil aliud fit quam quod idem
numerus ab une pattc’a majori fubtrabi-
tur , ab airera veto a minori.

Pater autem eundem numerum pluries
l fubtrahi a maiori polie quam a minori;cum

major eundem numerum pluries continent
quam minot: 8; cum plures illæ fubtraâia-

nis vices confiituant majorem quotien-
tem, . lequitut ex divifione majoris nume-
ri pet alium quemlibct acquiri majorent
quotientem , quam ex minons numeri
pet eundem divifione.

.3 L E M M A 1V.
Si idem numerus tel duo nume-

ri toquades [2er narreras interludes
’ .multiplicentur ,produâa errant in-

.equalia , 19’ quidam producium

majoris maltiplicatoris erit trajet
produite minoris multiplicatoris.

Ut Ufi dividantur per nume-
ros inequales ,’ quotientes erunt’

«inaquales. Major quidam ille ahi

r * ,, a t - a-.3 .a.
1..

:7.an-

watt"



                                                                     

Luna QurNrus. 493
divifôr efl miner 3 at liera miner l
ahi dirijôr efl major.

DEMONSTRÂTIO.

Hæc ex fuperioribns nullo negotio den

duci potefl. i
Qmuor hifce Lemmatibus præmifïis,

8: qualicunque Arirhmeticarum in fra-
âionibus operationum notitia præfuppo-
lita a quædam fubjungimus Theoremap
ta , qua: rauquant genertle omnium fere
rotins libri quinti propofitionmn deuton-
firandarum fundamemum præfiruimus.

T H E O R. E M A l.
Si quatuor quartette»: fintpro-

portionale: , prodafiam quad erir

tur ex multiplication: extrava-
runr a]? toquaieprodufio Multipü-I

rationis; mediartm. .
DEMONSTRATIO.

Sint quatuor proportionales.

Ratio 8 ad 4 eadem) cit cum (matos:

’ 4.-: . k
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8 . . . t. f a. Aï 8: ranci 6 ad 3 exptumtut pet ira 104

nem -- : quia autem ratâmes fumeadcm

feu æquales; etunt quoque fiaâiones in-
ter f: æquales. N

8 6 .Adeoque î a) â-

uttinque multipl. pet 4;
4 -x- 6.

8 au Per Lemme I I.
lit-utrimque multipl. pet g.

8 -x- 3 a 4 -x’ 6 pet Lemma Il.
Hoc cil produâum extremorum 8 8c

3 pet f: invicem multiplicatorum cit
æqualc produâo mediatum etiam mul-
tiplicatorum. I Q.E. D.

THE’OREMA Il.
Siduo produâa fint interjêa- ’

gadin , aux: mubiplicator primi
produfli jà Mm ad mum multi-
plicatoremficundi produfli,quem--
admodum reciprocc alter multàflzl
tatar ejusdm ficundi produâi [a
baba ad alterum mult’qblicatormg

primi produô’fi.

:3; * v

a
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.DEMONSTRATIÔ.
1 Sînt duo produâa inter fe æqualia. ’

8. -x« 3 sa 4. ex. 6. pet Lemma Il.
utrimque divid. par 3.

4’xc6
3 a) ’ Pet Lemma I I.

utrimque divid. pet 4;

et æ 9- Pet Lemme Il.
04m fiaétiones fi tevocentut ad ratio-

nes, cri:

8 -- 4 2 6 l z. 1,Quod juxta tenorem Theoremntîs E. D.

COROLLARIUMI.

Bodem modo poile: demonfitatî me.

lVel; - 4: 618.
Vclgfi6: 4.]8. --
(hm ptopottîones involyunt tum AL»

tetnationem , tum inverfim etiam ta-

tioncm. t
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COROLLARIUMIL

Hinc evidentutpatet. fiquælibetcun- .
ne quatuor quantitates eo ordine (un: po-

?œæ , 8c produâum .exttematum produ-
âo mediatum fuetit æquale , cettiflîme
inde concludi pofle , ifiaâ quatuor quan-
titates eo otdinc proportionales eflè.

SCHOLIUM.
. Si quîlibet datas numerus ex. gr. 2.4.

tefolvatut in duos. pet quorum multiplica-
tionem potuetit genetari (quad hic qua-
ter potefi fieri vel pet 1 in z4.vel pet z
in 12.’velpet z in 8.vel pet4in 6.)faci« ’

le ptpbatut elfe. ’
- I-zzrzl6z4.:Velz-tg’: 8I12;
Vel; fi 4:: 6] 83
Vellfigz SI24.’
VelI-t4: 6lz4.Velz-14.:6]Iz
Et figue quolibet alîo numeto data;

THEO.
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,- T’IÂIEOREMÀ m. A

Si: ex quatuor qùentitdtilâ’m

prima ad [cannelant majorent ba;
hem: ratio’nem ,1 quam tartit; mie

quartant t prodmfîum quodfifipü

. multiplicationm extremar’ùm ma;
jus cri; produôîohmediarum. . y

- * tDEMONS’TpRATIÔ. v 6

Sit in quatuor bifee quantiiatibus’ p

8 -* a et 4 l 2- , tEtit feçuudum ante diâa.

g 4 1 .

3 7" .V utrimque multipl; pep; a
I 8 m â -x. 4. pet Lemma 3.

’r z. K
utrimque multipl. pet z. ’

8 nx- 2. et 3 et. 4: pet Lemme 31
Hoc dt ptoduâum exttemomm 8 8:

z majus produâo mediomm 3 à: 4..

C 4 THEO- t
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T H E 0 R E M A 1V;
si duo produâa fintiaaqualia 3

prima quantitas multipliant. aza-
joris prodafii ad primant quanti-
ta rem multiplicantem maoris pro-
dfiâi majorem babebit rationna,
qùam reciprocc ficunjuaguantitas.

cjmdeia Miami; pro ’ [ad
ramdam amatitatcm majoris’pro-

dufii. l ,1 .D EMONSTRAJTOI."
Si: ex ptopofitîs bifce produâie’

8.x.24fl3dh4,A utrimque divid. pet z:
8 4 3 ni- 4 pet Lemme 1H.

2.

Wuttùnque dîvid. pet. 3-

364
32Hoc CR redîgendo hafce ftaâîonesad

ramones

8*36412. QE.D.
. - COROL4
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COROLLARIAUM. I.

Eademmethodo facile poire: demon-

(kari efie v ’8’" 4 et 3-! z-
Vel z fi g 4 4. l 8.
Vel z à 4 o 3 I 8.

COROLLARIÛM. n.
Hînc fequîtur , fi qutlibetcunque

quatuor quantitates atdine fin: pofitæ, 8;
produâum extremarum produâo me-
diarum fit mains , firmiter. eoncluden-
dum cire », primant ad fecundam habere
majorera rationernv, quam tamia habet
ad quartaut. ’

»SCHOLI,UM.
Si duo quîlibet numeri ’inæqualcs 2.4

8c 16 tefolvantur in fuosmultîplîcatores

fc: 24. 68: :6. ,

m m1.24.. 1.16.
4.12.. a; 8.3- 8- 4» 4-
4. 6.

Ce; wen:



                                                                     

r4", .lucnx’n’n
ex Theotematexpntet me e

Velr- 14:6124.
V611!" 2.4 Slzq.
Vel I." 4 4 41.24-

Deindfe -e I 6

vue-fi Ç 16pjrz.
,Velz-tze’8frz.
Velztfiaç 411:.

Faites.

Denîque

Vel 4 fi r 416161116.
Vel4-c z. 4. 816.
V91 4 fi 4 e 4 l 6-

. V Præter alias 36. majoritatis proportio-
nes , quæ ex bifee numeris elici potÏunt.

THEO- ’
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THEOREMA v.

p Si par quatuor quantitatibu:
- prima adjecandam minore»: bai

12m: ratione») , quam renia ad
quartant 5 produéîum quodfitpcr

multilzli’catiomm catamaran: mi-

nus critprodufio maltant». .

DEMONSTRATIO.
Sit in quatuor hîfce quantitatibus

4 ’- 2 e 8 l a.
Etît 4 e Ê

2.

utrimque multipl. pet 3.
4 .x. à e 8. PerLemmaIIL

2

utrimque multipl. pet z.

4. uxc 3 o 8 -x. 2.-petLemma HI.

Hoc efl: produâum extremarum 4.
8: 3 cit minus produâo mediarum z. 8.

THÉO-



                                                                     

et? ’Eîv’anïor au "-.5.

[THEOREMA VI.
Si duoprqduâa fiat .iaaqùalia,

prima. gammas muItWicam mi-
mi: pochai ad primat» quanti-
tatem multiplicantem ’ majorât

produâi minorent babebit ratio-

nem , quam. . reciproce -
garantira; çjufdem majorisproda- ’

81’ ad ficundam quantitatcm mi-

norât pedum. -
DEMONSTTÀTIO.

Sir ex duobus hîfce produâîs.

4.xo3p 8.x.2.
utrimque divid. pet z.

4 ou 3 e 8. Par Lemma-III.

2.. I .utrimque dîvid. pet 3.

ï. e ê PcrLemmaIII.
2

Hoc dt tedigendo ad rationes

4 fi 2 e 3 l 3-

. C O.



                                                                     

Luna QU!NTU3- 411.
COROLLARIUM 1.

Eadem methodo facile poire: demon-
firati, quad fit

4* 3e au.6Ve13fi8ozl4.Velg-t 235814.
COROLLARÏUM n.

Hînc patet , fi quælibetcunque qua-
tuor nantîmes ordin’e fint. pofitæ , 8e
produïtum extrematum fit minus pto-
duâo mediarum , cettiffime concludi,
prîmam ad fecundam habere minorem tae-

rionem, quam tettia ad quartam.

s CH-O L I’U M.

V Si duo quîlibet numeri inzquales I 6 de
:4. refolvantut in (nos multiplicatores :

fc: t6. - 2.4.
in

x. 16. 1. 24.à. 8.’ z. 12.
4. 4. v 3. 8.

’ 4.. 6.

M ’ I Ex
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Ex hoc Theotemate panet-en?

Vel
Vel
Vel

I
I
I
I

I" 1p 24116.
"2512116.--3o 8116.et» 61:6.

Præterea.

v-! 1p 2418.
fi zip1z18.
-*3:e 8I8.fiqe 618.

Denîque

-* le 24H»
-!zë 1214.
"se 814.54e 6H-

. Ptætet alias 36 mînoritatis propor-
tiones , quæ ex hifce numeris deducî
poflunt.

Jam fequuntur îpfæ Libri quintî

Propofitiones;

EROJ.
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IP-ROPOSITIOI,

Si fin: guptcunqüc magnitudi-

ne: 12m quantitates proportionalc:
A. B. C. D. E. F. 1 gagmad’modum

[a [rabattit ana anmedentium ad
fuma coufiqucntm ,1 in omnes
anteædmm G fimuljè .babebunç

ad omnes cgnfiquma: etiamfimul

fimptas H. ’ . .
DEMONSTRATIO.

Sint in eadem inter [a ratione

A 3 fi I B
L C 6 v0 z D A
E 9 -4 z F
Ë 18-- 6 H.

Demonflrandum eft cal: fummam ad
fummam. ut quælibet antecedcns ad fuam
confequçutem.

Hoceü 18-l6 311.
Deinde 18 t- 6 61 z.
Denique 18 "-1 6 .. 9 3.
qui; in qualibet proportione produ-

âum extremomm flan. multipficatione
ca 3Pme PrOdufiO mediorum, quatuor
M911! termini flint 3 proportionales. ’ mm!’ ’

11111

fluor. a.
C



                                                                     

416 EUCLIDIS-*J

Pxorostrro IL".
8: X’XIV.

Si prima A ad fécundam B
«adam balaiera? rarionem , quam

. tcrtia C ad quartant D 5 balzac-
rït autem 19’ quina Ead fecun-

rdam B modem ratione»: quam
faxta E ad quartant ID ,- Etiam
G, compofita prima cum gnian
adjècundam B, and"): babebit
rationemquam H renia cum 12x-

Ï ta ad quartant D.

DEMONSTRATIO.

A 3* c DSît4- 2:; 61 3. A.
Etc FI;G14 Hz:
Si infiîtuatut multiplicatio, produâa

encor. emnt æqualîa , ergo a m: (planâmes
” faut propotdonalee.

Alice:



                                                                     

Luna QUINTUS. "41j .v
Aliter

Lisa
«2

WÏQ

. ’ A.
. 1° a) L5

2 " 3

1 2. I . t ..3 b3, .3- vel m propomone. "fifi

2 r ..14-! a: 2.1.13.
Vbetosn’no HI.

Si quatuor quantitates A. B.
C. D. fintprqwrtionales; 19’ pri-

ma A 65’ renia Ctper eundem
quemlilzet numerum G multiplican-

tur : produflumprimum E fi ba-
bebit ad fiçundam B), quemadh
modum produfiam ficundum E

ad quarta»: D. a
DEMONSTRAITIO.

A B CD.4- 2:613dM.
162 G:E 8, ’F Î? D
- Dd Demonè



                                                                     

I fluor.
3o

418 pEUCLlDIs..
Demonfimndum eft

E B F e D8 -- z : 12. A 1 3. p
Id quod ! exînde pater , quod produâa

extremorum de mediorum (un: æqualia .

Alîtet

i au É «
z 3 - U V.utrimque multipl. pet z.

8 ’ la ; -.... -a Lemma Il.

. Y- 3 rHoc efi in proportione’

8 v-g z r: n. 1 3.. -

Pnoposrrto 1V.
Si quatuor quantum A. B.

C. D. fiat proportimles; prima
veto A «à? tafia C. par quemli-
ber eundem numerum G multifi-
centur; ut t1; [tamia B 0 ror-
tia D par alîum numerum K. qua-

tuor ifla produâa inter [a propor-

tionalia arum. ’

V -



                                                                     

1.111311. Qumrus. 41”.

DEMONSTRATIO.

Sima quatuor proportionaies

1’ A B C ’ D

:4" 3 »G7. K3 iGzzK3.
E8. .,L,6:. hlm. 9. .

Demonfitaudumieflî quatuor produâà
E. L. F. M. efie’ proportionth (en i

i 86-" .6 22111119. ’ . 1
mlod ex Theor. 2.feqî1itut, quia fa-

âa multiplicatione .ptoduâa exttemotumi
8c mediorum inter fe film. æqualia.

Alitet
. de

3° H. .1;
3
mùïtîpî. pet 2.

8-, -.- au Il Lemma 11.
z A 3 ’ ’

. i divjde par 3.

I 8 n. . I-- æ ... pet idem Lemma Il.

6 9 . ’Hoc dt in propo’rtione

8 -u 6 ::. n l 9.

. t Da z paca"



                                                                     

’42? vEucnrnrs"

Pnorosn’to V. XIX.
812mm» A a’d totum B can-

dcm [baladait rarionem , quam
ablata par: C ad parmi: ablatam
D : etiam par: reliqua E ad par-
te»: reliquat» F , candem babebit

rarionem -, quam tout»: Aad t3-

tum B. i ’ i * i
ADEMONSTRATIÛ.

A 8 A f 4A3 ’,S
C 6 333D

Etit "E 1: A B.
2-412814.

(Qui: ptoduâa faut æqualia. pet
h Theor. z.

,-.. j Î (,3. g ’1’ PRQ3



                                                                     

Lntn QUART ne. ’42)"

fRoËOSITHJVL
prima A ad fèczmdam B can-

. dem babaerit rarionem, quam me;
’btia C ad quartant ’ D, ïabuerit

autem U quinta E ad fecundam
B eaudem rarionem quamfexta P
ad quartam D: Siquinta E fab-
trabarur a prima A, Ufixta F
a tertia C , ï 4 ’

Vel refiduum primum à? a -

quale [scanda B U refiduum fe-
çundum H caquait quarta D., A

Vel rqfiduumprimum G [trimba-
bit ad fecundam B fieu: refiduum

fecundum H adquarta’mpD. I

DEMONLSTRATIIOÎ

r CA..sus I. .A B C D ,17.-t z : 18 1 3. S
E Io - F le.
(Jar x .H3.,;:.M.3
-L. . Dd3 CA-



                                                                     

4H EUOLIDH
CAsus Il.

A B ’ C D
.u-l a. :: 18 1 3. S
E4 F6ËritG B Hi Dn’r

8 ’- z :3 12. 3-
PetTheor.z.

Aliter.
CAsuS I.

18

3 sli
.3

.- 3) .3-«pet Axioma 3.

I N
æ si

1 a) ce Nie

Etit in proportione, ex ratione requali-

tatls iz t- -z r: 1 3.
C A s u s I I.

12. 18M. g.
J

p

H8 8
ÏUWÏQN

m pro
a

n NlOOflIIh N

ortione

12. 1 .
3PRO-

ë

’00l
pas.»

Il



                                                                     

Luna (Lumens: 4:3.

PROPOSITIO VIL
1. Æquales A 19’ A adam-

deat C candom balzan: rationaux.

2.’ Et oadm C ad agonale: A

19’ A candit» ballet rationna.

DEMONSTRATIO.
PAusL

A 5c A A.12-) 4 :1 12. 14.
PARSII.

C A C A.4- 12: 4.112.
Quîa uttobique produâzt font :2un

lia. pet Th: z.

Da 4d PRO.



                                                                     

424. EUCLIDISWNÎ h;
P ne vos t r .1 o.V[II.,; i

. l . Inaqualium qaantiratum. A. i
B. major A ad Modem C majorent ’l
rarionem baba: , quam miner B. ’ l

2. Et eodem C ad miaoremB.
majorer» flairer rarionem que»: ad

majorera A. ’
. DEMONSTRATIO..

v PARS I.
A ’ B
16 et 8 ex hypotiij a

utrimque divide pet 5. C.

16 8 ,us- 4 u; perLemma III.
Hoc cit in proportione .

, I6 M s m 815.PARsII.
au 51D.
B I6J

n ..lacera 001v: î

6 l 6 pet Lemme 1V.

Pm topottione. «845.1x6.
FI.

Hoc

s, me.



                                                                     

.v.fl:..-. a. . .. .4

12131:3 QUINT’Us. 42.5.

Raoeosrrrolx.
Ç - 1. Si A0 Bad eamiemea-

(nant condom rarionem, ille a-.

quales inter [e orant. Il
.2. EefieademCad A UBba-

boa: eandem rationna , illa iti-

dem aqaales orant. l i
DEMONSTRATIQ

b I P A ne I. A w
A C B CIf" 4:- 15 I 4. ?

Ergo à Il
4 4- .multipl. pet 4.

r; a0 15.
P A a s -I I.

ici H C B
4"Is:4I-Isc

" 4 4Égal? æ 15 .
mult. pet 15.

1541" 4 30 I; -x. 4.. pet Lem.II.
---------div. pet 4.15 a) 1;. pet-idem Lemme Il.

i - PRO-



                                                                     

426 ..E..uct.1n1:
Pnorosn’ro x.

n il . Si ad C majorera ratio-
nem habet quam B ad eandem C,

I ’ crie A Major quam C.

2. At fieadem C ad B majore»:
rationem habuen’t quam ad A, me

B miner quam A. ’

DEMONSTRATIO. -

, k y PARS I.
A C. B C16-! 4 4 8 1 4.

16
Eth - et t-
. I4 4- .,, -multup1. pet 4.

16 e: 8. pet LemmaIII.
PARS Il.

multipl. pet 8. . -
4 4 4 -x. 3 pet-Lemme].

- 16 ” -.
5 . mu14



                                                                     

Ltnnn QuittmuSi :121
. .muitipl. pet 16.

4 .x. 16 4 4 4.x. 8. Lemma [IL
div. pet 4.

16 ç8.
Alio mode.

A C B C
l 16-! 4.48 1 4.
Ergo 4 .x. 16 e 4.-x- 8. Theor. 3. .

’ I div. pet 4.16 4 8. LemmaIII.
PARSII.1

C B C A.4.-! 8 4 4 1 16. -Ergo 4 .x. 16 4 4.x-8. Theor. 4.
div. pet 4.

16 4 8. LemmaIII.

PRO-



                                                                     

üfl "Evcnïnrs
P R OPO s 1 TINOWXI;

Rationes ’, quæ aident mtionz’

fiant miam , ne! fimiles me] Aqua-

le.r,- inter fi finit adam velfimi-
les val agadas. 7 ’

DEMONSTRATIO.

8&8 fi 4: 613.
En Io-VS: 671;.-
Erit 8 fi. 4 1: lolg.

Quia nimir. produaa  fun: æqualia. par
- Thcor. 2.. Vel fic.

134W»

8 au.ælmwlm

5

Ergo- a) 1-2 .Ax. I.
4 . 5Hoc CR m proportionc.

8-44:m]5.
Pnoposn no X11.
Ha efl cade»: cum prima , qua

vidai porefi’.

.1 PRO-



                                                                     

1.13511 04111»: ros; 423

Pâte? o’s I T1 o ïXII-I.

’I Si prima ratio fit æè’qglisficùn:

a» rationi 5 ficunda Ivero fit m4;
jar krak; fimilitcr niant primé
imita Imæjaf m’a o I *  , o i ’

DEMQNSTTATI 0.
Sir 16 --!.,’ 8 : n I 6.»

AtVCrOI’ZÏ’" 6 4 4lo3.x

Ergqlïô 4. 4
Quîa produâum extremorum cf: majug

produâo mediorum. pcr z Coroll.
. Thçor: 4. A-

. VVcl hoc mode.

 ’16 ’ u

’8 . V6

, n. 4’Atqux 6. 4 au

i3 , .Et in proportion:

ici-b 78 4 73-  v 4 PRO-à

rErgo . 4



                                                                     

me [Evcnlvns
Pnox’osl’noXIV."

QSi Quatuorproponionalium AB,
C. D. primaA finit major tarda C,

prit Ufiamda B major quarta D.
Si A aquafis C;crit B quam: D.
Si A minor C , tarit minor D.4 *

DEMON’STRATO.
C A s u s I:

A f B *I z à 8 r:
Brgo I z -x- 4. a)

Q I z op
A B , C 1D.1: -t 4. :: 12.4..

Br on. .x. æ u -xo . .g n. 4 æ n. Ï 4 ]D1v’
4 a) 4. pet Lemma Il.
CASHS 11L. .

B C D.



                                                                     

A

L132; qunrus.  1,31
P1090311 10’);ng

35Mo quantitat’e: A U B4-
qqah’bus vicibus, fifiapmrjèu par

eundem mm flulziplicemur ,
ficmæ fia produfla. Mebuntin-
terfè amide»: rations»: quam lm-

bent pofitæ quantum A 63’ B.

DEMONSTRATIO.
A. B o -4.. la] M.
2 1ErWÏÎIz.

Qui: ’produâa funtæqunlia. Thcor. z.

SCHOLIUM. -"
Sieædcm quantitates A (8: Bper cun-

dem numerum dividantur , quotients
ipfis quantiœtibus proportionaies crunt.

A. ’ B

4. . 1:2 v 2 D. .z-t 6 ;: 4] u. pchheor: 2.

PRO-



                                                                     

43; EUCLU) 13
Pnoroslno XVI;
Si quatuor, flammes A. B. C .

D. proportionniez! fuerz’nç, illa c-

tiam 121’ch pnyom’onalex arum,

DEMONST’RATI O.

A B C o D
16 I- 8 : 4. l z.

Erît etiam vîciflîni , feukpèrmutandol

16 -4 4 : 8 l 3.
(laie fia: multiplication produâz

fun: æqualia, par Theor: z.

S C H O L I U M.

Commode bic demonflratur ratio in;
vexât. Sint Proportionales.

A. B C D.16-- 8 : 4 l z.
Erit per Theor. I;

16.3!» 2138.2.4.
Ergo pergTheor: z-

z-I 4:: 8,16. Q. E. D.

PRO4



                                                                     

LIBER QUINTUS. 43’;

,PnoPosnx-o XVII.
Si cowofiœ quantitates pro-V

portionales fuefint, il!» quoquedi-

wifi: proportionaies orant.

dDEMONSTRATIO.

A B C D.16 F4 12. z 8 I 6.
Erit quoque dividende.

16912,... flë-E-JIGI
feu 4 n’- » feu z
Id quod multiplicatione. probatur

et Theor. 2.
Vel alio madoper prop: 6. hujus]

16 -1 17. : 8 j 6. S

12. 6 DM4-I 12. r: 216- QUE.
SCHOLIUM. ’

Cam ratio converfa commode hicin-
feri pofÏit, fini: proportionales.

16 v-u 12 L: 8 [16.
Eric convertendo d

16------Içèd u à SIS-ënïl
leu * leu. 2.Quîa nim: produâa flint æquàlia.

pet Theor: z. d o l,
E: . PROq



                                                                     

44H .EukoLrDrs
«PROPOSIKTIO XVIH.

Si tarifie quantum, propor-
tionaies [utrint , illa quoque com-
pofim progortz’onales arum.

DEMONSTRATIO.

A B C D.4 -- 12 z a. I 6.Erît componendo.

4 Æ u ,- 2 æ 6
feu 16 F. n." feu 8 l6.

PCl’ Theor: z. Cam produâa fint æqualia.

Alîter pet prop: z. huius.

4 i- n z z l 6 ] A
n. 4 6 ’
16-! 12:: 816.41

Pnop’osnrro x l X.
Wdepropojî V. que Cm Inc a]?

fondent;

Pkoroslnor X X.
Ha dananflmln’turfafi fr. 2 22

l V PhRoo



                                                                     

n’î”

L113 En 941131103. 43 sa

,PROPOSITI-O X X Lv
Et lm pofl propofi 2 3.

P.ROPOSITIO-XXIL L
I Si flei’int Manique quantité-

tes A. B, C. U albe numcm aqua-
Iès D. E. F. fuerz’t autem ordinaire.

ut A ad B.ficDadEÈ UutB.
ne! C in: E ad F illa cqumlim-
te ordinatzî in 6.401601 ratione arum;- ’

boceft’AadC. ut’DmctF. I

4DEMONISZRT»ATIO.
Pofitæ fiât quamîmos h

A B C.



                                                                     

4366 EUCLIID I5
Erît ex æqualitàte ordinata. B

A . C D F.16 -n 4 : 12 j 3.
Pel- multiplicationem extremorum 8:

mediorum juxta Thcor: 2.,

Alio modo .
16-"e 8: 12’6-’ 8-14: 61;.
viciflîm I6. V. " ,vicîflîm 16. V.

16-112:8l6 8-6:-4];.
’Àtquietîàm , d

Ergo u. V.
m- 1224-13-

Et vicîflïm J6. V.

A C’ D F.
16-4 4 r: n I 3.

Hîfce fic demoufiratîs dicit prolacti-
tîo xx.

Si prima A fuerît o tertîaC , etiam
quartam D forte fi (un F.

SiAfitæC. foreDæFo
Si A fitB C. fore D6 F.
Quæ omnia ex prop: I4. patent fi ultif

ma proportîo permutetui- ut fit

16-! 12.2: 4113.,
. PRO!. 1’



                                                                     

11.131212 QuIN’rus. .437

PRorosuto XXIII.
Sifiærint m: quantitatès A;

3.6, U adams D. E. F, fue-
A rit autem perturbate a; A ad B ita

EadFs 19’ ut B adC itaŒad
E : illa ex aqualitatcpmurbata a
in eadem ratione arum; A cri:
ad C utd’D ad F;

DEMONSTRATIO
Pofitæ fin: quantitates A B C.

16 8 2.
D E F.
24 6 3.

Ira ut fit
16 2- 3 :2 6 l 3.

Et
8 -- 2 2 24 I 6.

Erit ex æquo

16 -* 2 : 24 l 3.
Qfia multiplicaudo .acquirunturlpro-

duâa æqualia. Ergo per Theor. ’2. in:
quantitates proportionnles.

E6 3 Alîo



                                                                     

:438 CEU’CLIDIS

4 Alio modo
16-- 8:: 6I3. 8- 2: 2416.

Ergo Thoor. I. Theor. I.
3 un. 16 au 8 -x-6.8 -x-6 a) 2 vin-24

Ergo pet At. I.
3 lx- 16’s) 2 ’wa 24.»

Adeoque Theor. 2.

A C i D F.716-4 2: 24] 3. 2
Quibus pofitîs dicit propofitio xxr.

Si fit prima A 4 tcrtia C , etiam
quartant D fore majorem fexra F.

Si A Il: æ C, fore D a) F.
Si A fitD C. fore D ? F.

Quæ omnia rurfus 6x I4 V. patent,
fi ultima proportio permutetur , ’ut fit

16 - 24 z 2 I 3.

Pnoposulo XXIV.
I flac efl cade»: cum prop. Il.

que vidai potefl.

PRO-y



                                                                     

01.131211 (bourrus. .439

Pnooosn’lo XXV,
A Si quatuor automate: 4B. C.

v D. proportionalaJfiærint : maxi-
ma A fimul cum minima T. rali-
qui: dualius B. C. final fiçmptis

majoras orant. i
DEMONSTRATIO.
.1 2 1-4 4 î: 9l 3.

1 2 4 9 S Ex Hypoth.
4 2; Portes fimiles.
8 4 6 ] A4&8 3° 4 3! 3- .

I 2 Æ 3 et 4 Ed 9-

IQ. E. D.

Reliquæ fequentes novem propofîtio«
nes non faut Euclidis ; ’pofÏunt ramon,
eadem ,’ qua præcedçmes Euclidis, faci-
litate demonflrori.

Ee 4 PRO«



                                                                     

44° EU’CLIDIS

’ 211011051110 XXVI.

Si prima A adificundam B ba-
buerit majorent rationna quam
toma C ad quartant rD , habebit
inverteria’o quarta D ad tertiamC

majorera rationem quamjccunda
’23 ad primam a.

DEMONSTRATIO.

A B C D.Sit’8- 4 4 5 I 3.
Erit pet Theor. 3.

3-x- 48 45.11, 4.
Ergo pet Thcor. 4.

3 "’* s r4 4 l 8-
Q E. D.

1110»



                                                                     

Liman (lutteras. 4.4!

. Paovosino XXVII.
Siprz’ma A adjècun’dam B ba-

buerit majorent rarionem , quam
’tertia C ad quartai» D, habebit

quoque viczflîm prima (A ad ter-

tiam C , majorer» rationem quam
[manda ’13 4d quartant îD.  

DEMONSTRATÔ.

A B C D.Sît 3* 44.5 l 3-
Erit 8 -x. 3.  : 5 -x- 4. Theor.;.

Ergo par Theor. 4. *
8 ’- s 1  4 l 3-

QE. D.m-fi..w-mb A

Eè 5 me-



                                                                     

442 VEUCLIDIS ’
PROPOSITIO XXVIII.

si prima A ad ficundam B b4-
Imerit majorent ratione»: quam
renia C ad quarta»: D. habebit
quoque compofim prima cum fe-
çunda ad ipfamficundam B majo-

rem rationem quam compofita ter-
tia cum quarta ad ipfam Quanta»;

.D..
DEMONSTRATIO.

A B «C I).sm-44slæ
- . Eric quoque .3 Æ 4 fi s æ;

Îcu un 4 4 leu. 8 [3’
Quia produâum extrcmorum CR ma.

jus produâo mediorum. par Thcor: 4..

» Alircr.

n.’ 8

-*-4--Ax..4 3. 4 aHOCCfi 12,- 4 4 8 l a.PRO,



                                                                     

*x

Llnnn QUINTUs. 44;
PROPOSITIO XXIX.

Si prima A ad fécundam B ba-

lmerit majorem rationna quam
tertia C ad quartai» D , habebit
dividende prima minus fla dama
ficunda , ad ipfam ficundam B
majore": fatzonem , quam tertia
minus fin d empta quarta ad ipf am

quartant D. dDEMONSTRATIO.
A B C l D.SîtIz-w4d8 13.

Erit quoque I
n i- 4 8 à 3feu 8-. 4dieuo 5., 3’ .
Fer Theor. 4.. Qfia produêtum ex-

trcmorum CF: majus produêto medio-
mm. Vclctiam hoc mode.

12 8... 4 ...
4 a 3 ï S
i a) 3-4 3 J
8 s cr A4 d 2- P x’ï

Hoccfi: 8-- 4 (:5[3. (LED.
PRO-



                                                                     

t

444. EuèLIst
Pxoposlxrxo XXX.
Si prima A ad fècmsdam B

majorem habuerit rationem, quam
tertia C ad quarta"; D 3 habebit
par rationis cohrerfionem , prima
ad ipjam primam minus fia dem-.
pta jèmnda minorent rationem
quam renia ad ipfam tertiam mi-
am: quarta.

DEMONSTRATIO.

A B C ID.12 fi 4 a 8 I z.
Demonflrandum cfi quad fit

123- 12 à ad 8] 84.43.
(en 8 leu 5’.

Id quod pater ex multiplicatione:
’ quia uim. produâum cxtremorum CR mi-

nus produâo mediorum. pet Theore-

ma 6. 4f
PRO-



                                                                     

d , L1 BER.’QUI ù’rus’. 44;-

IPRQPOSITIOXXXIV
Si filerait m: quantitates A.

B. C. (fait); ne: D. E. F. fitque
major ratio prima priorum A ad

fecundam B ,4 quam primapofie-
riorum D ad flan: ficundam E: ut.
19’ majorratio fecundapfîôrum B

ad fuam tertiamC , quam ficun-r,
da poflcriorum E ad flan: tertiam
F: Erit quoque ex aqualitate or-
dinata major ratio prima prioram a
A ad filant tertiam C, quampri-

’ mapoflcrivrqm D , ad [mm m-

g tiam F. l  
DEMONSTRATIO. *!

A B C16 8 44D E F.9 Ï; 3- SÎl: 16-- 8 49-];
Et T3 fi 4 4 il;- Eritcxæquo -



                                                                     

4461 E u à L ILD I s
Id quod pater ex multiplication , cum

produâum extrembrum fit mains Produ.
&o mediorum , pet Thcgr: 4..

Alîter.

16 F4 8 a’ 9 I 5’.
viciflim. 2.7. V.

16 .- 9 4 8 I 5.
" Èt’

8 ".4 s: s I 3-viciflîm:z7.V.

8 fi s a: 4 I a.
4 Ego.

1-6 fi 9 4 4l 3-
Viciflîm.

15 ’"* 44 4: 9 I si
(1.5.1).

DE



                                                                     

Luna. QUART us; 447 I

P-goèosrfyo XXXU. l
Sifint tres quantitates A. B. C.

35’ alfa tres .D. E. P. fitque major

ratio prima priera»; A ad fiaam
jècundamB quam ficuuda [rafle-
riorum E ad [Mill tertiam F: ut U
ratio ficunda priorumfi adfimm
tcrtiam C ,nlaajar quam primapo-

,’ fieriorumD adfuam fecundam E

’Erit quoque ex aqualitate Imam.

barra major ratio firme primum A
’ ad fuma tertiamC ,. quam prima

pojlariorum D ad [dam tertiam F.

DEMONSTRATIQV

A B C16 8 ç -
D E F.9 6 4SIC 16-- 8 a 6 l 4.

Un à: 8 - ; a 9 I 6.
Eritcxæquo. v16" sa914



                                                                     

.5148 EUCLIDIS’
Pcr Thcor: 4. (En fiilicct pruiné

&um extrcmorum cfi: majus produâo
mediomm.

Alfa mode. ’

16-! 8 4 6,4.Ergoz6 -x- 4. .5» 8 .x. 6.

Et

3" 5 (sala.8m 6a:5.x-9.
Ergo. A

16;x34. 453.94Adçoque 16 v- 5 a 9[4;
4 perTheori 4.

PRO!



                                                                     

."Lràxn quurusîl V 349

VPROPOSITIO XXXIIÏ.
Si flafla major ratio tafias A B

ad totum B r, quam ablati C ad
ablatum D , m’a 19’ reliqui E ad

refiquum F major ratîoquamtoe

tins A ad toma B.

DEMONSTRATIO.
Sînt in majorî ratione ton

’ A. B. I z 6 Squam partes » 4. 3 D
Erit8-* 3 4 ulç.’

Pcr Theor: 4.4 qçia produflumcxtrçq
.310er cf! .majus produâo mediorum. I

n, me.



                                                                     

.459 Eucnrznn ,
ÎIflnovosn’ 10 XXXIV.

i ,Si fimt quotcunque quantita-
des ,1 A. B. C. 35’ aliajaquales

macro D. El."F. fitque major
ratio primapriaram A, ad primant
foflèriorum ’D ,4 îquamficuada B

ad fécundam E: ut 19’ ficunda

73 ad fecundam E-major , quam

toma C ad tertiam F , 0
deincqu. .

on; Habebuat omnes prieras ,
15:11:41.4. B.DC. ad omnespoflerio-B

m fimul 7D; E P.- majorera ra-
tionna , quam, omnes prime: ’B.
C. reliâa prima sa *,. ad d’une:

polluions E. E, ratifia quoque
a prima T. ’

a. . Minorem autem quampri-
ma priorum A ad prima»: pofle-

riorum D.

"a ’ 3o M4’



                                                                     

8

Luna; (tumulus; 4;:
3. majorem denique quam

ultima priorum C ad ultima»;
v pofleriorum F.

DEMONSTRATIQ.
Pofitæ fin: quantitates

Primes ’ Poficriores. .

A 1 2. D 6’ B 8 E s ’
C 4. . F 3d

24. 1 4.
PARSI. BEC EŒF.

24- I4 412.] 8.PARSII. A D.2.4.0- 14 B 12 6.
PAns,III. C F.z4mn! a: 4 3-

Partis 1 8c 3 demonflratio pende: ex
Theoremate 4. quia produâa extremo-
rum (un: majora produétis mediorum.

Pars veto z. demonfiratur pet Theor. 6,
quia produâum extremorum efi minus

prodnâao mediorum. -
FINIS nul gùerI.

Ff z ÈÜ-c
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ÉLEMENTORUM

un; sDExrvs.’

DEPINITIONES.
l . Similes figura reflilinea

flat 3 qua 19’ angulos fingulosfin-

gulis aquale: babcnt , atque etiam
lattera , qua cit-cum angulos’ aqua-

* tafia: , proportionalia.

A

B 2 , - Î Î   n .

« a a , c E r
Ad éonfiituendam k figurarum mania
’ nearum fimilîtudinem requirupmr

duæ conditiones.
1. Ut fingulifingulîs inter f: fiat :4

qual’çs anguli A 8: D. B. a; E. C 8: F.

z. U: lattera circum ifios æquales and
gulos fiat Proportiomlia . (cil.

. * g ’ Cire;



                                                                     

. Luna Snxrus. 4;;CircaA.D. RA" AC: EDIDF.
CîrcaB. E. CB- BA : FEIED.
CircaC.F. BC.-l CA: EF jFD.

Ergo fi una ex bifce conditionîbus de-
ficiat, figura: nullo’modo erunt fimiles:
quemadmodum quadratum 8c altera parte
longior figura, lice: habeant omnes an-
fulos æquales , utpote reâos , quia veto
stem non habent proportionalia , (imi-

lia dicenda non (nm.

1 2. Recarocafigurafimt, cum
in «traque figura antecedcntes , (9’

coufiqucntcs I rationum termini

lutrin. ’

Qmmadmodum in parallelogrammîs
A C. B F. 86 (mais diagonalibus in trian-

L F f 3 gu-



                                                                     

»454 iEUCLnjns
gulis A B C. BER fi fit ABin primafi-
gara ad B G fecundæ , fieu: reèiproce E B
fecundæ ad B C prima, illa: dicuntur re-
ciprocæ.

3 . Katia A B diciturjèfîa eflë

fiçundum extremam U. mediam
rationem , cumfuerit ut tata A B 4
ad majusjegmentum AC. ita idem
majus fegmentum AC ad mina:
figmentum C B. 4

.-.---
A c B

In propofitîone I x. Libri Il. Eucli-
des docuit (acare lineam ira ut z: fub rota
linea A B 8: minori fegmento C B com-
prehenfum fit æquale Ü majoris fegmenti
AC: quod unum 81’21de effe cum hac
Definitione videri potcfi ex rprop: go. VI.
Unde pater 1 1.811. hic inter Definitiœ

nes tapon]. I ; ICæterum 0b multipl’rccm illius ufum
Geometris hæc proportio dî’vina dicitur.

4. Al-



                                                                     

LIBER SEXTUS. aï;
4.. Altitado cujùsque figuraefl

linoa-petpcndicularz’s A C , ab il- ’

. liuslivartice ad ipfiam bafin la! il-
. lias prodafiam démtfla.

A

D 8 O B
" ’ Cam menfura cujusque rai dcbeat elfe
cette ac determinata, non veto vaga 8: in-
certa , etiam diflantia panai alicujus ver-
ticalisa linea oppofita par certam , 8c fibî
femper æqualem ac minimam menfnrarî
debet lineam. Sic diflantîa punâï verti-
caljs A alinea (en bafi D B , non menfu-
randa cft imita lincas oblique duôtas A D ,
A B , quia illæ quafiinfinîtæ duci pos-
funt, nec inter [e æquales funt; [cd fo-
lummodo pet lineam perpendicularitcr
duâam A C, qua: CR cana, unica 8: mini-
ma : qua: hoc in cafu fempcr quæritur.
Et hæc perpendicularis AC. dîcîtur alti-
tudo triangulî ADB, fumpta DE prod
bafi: quemadmodnm fumpta A!) pro

Ff 4 . - bafi:



                                                                     

456 BEUCLths
bafi , ’perpendicularis ex B ad A D duaz g
altitudinemexhibebît: ut 8c fumtâ AB
pro bafi fadet perpendicularis ex D ad

A B demiflà. - -
’ maïa vero pet punâum A ducipoteü

linea parallela ipfi DE, illa altitudo di-
cîtur cire in iifdcm parallelis ; unde fi duo
triangula fint in eadcm altitudine idem où
ac fi dicantur eflè in îifdem parafielis, u:
loquitur Euclidcs Lib. I.

5. Ratio ex rationibu: compo-
ni dicitnrl , tu»; rationna: quanti-

tates inter fa multiplicata , ali-
quam (flafla: ratione»).

Supra notavimus rarionem nihilaliud
’rcvera me quam modum continendi quo
ana quantitas aliam quantitatem contint:
vel ab aliacontinetur 5 quique non dation
quam pu” fraâionem exprimatur.

Si ergo datæ fint duæ rationes z ad 3 ,
à! 4 ad g , illæ ad fraâioncs redaftæ fic

fiabunt î- &î , quæfi inter [e multipli-

. . a . »centur , obtlnebltur l- [en ratio 8 ad 1;.
pro quam: ratione que ex duabus dans

com-



                                                                     

LIBER Snxrus. 4,7
compofita cit. Sic ratio qua: ex duplaôc

- tripla , feu ex duabus rationibus z ad 1 8c
3 ad 1 , hoc cit ex duabus fraâionibus
î- alên compofita dix habebltur V?- feu

ratio 6 ad 1 feu fextupla. Etific porto de

aliis. ’ - a k
Notandum autem cil rationum ab Eu-

clide fic diâas qùantimcs Geometris
vulgocdici Denominatores ,- qua: in fra
&ionum confideratione quociemum no-
mine venire folent.

x

Sed minime omittendum putamus ra;

tionem à (en 8 ad 15 (qua ex minibus

â- &î- feu z ad 3 a: 4 ad 5 comptaient»)

* etiam hoc modo polie inveniri.

Fiat 2’ F4 3.: quilibet numerus 6 I 9.

Tumq." 5: . ’
Dico rationem 6 ad 25 (en utrinquc par

V eundem numerum 4 multiplicande 24. ad
45 die eandum cum ratione 8 ad 15. Si .
enim fraâio 1-; pet; reducatu: ad pini-

4 . 8 i . ..matu, obunebur 1-; ut reqummr; unde

Ff 5 panet



                                                                     

45-8 EUCLiIDI-s
patet :ationem 6 ad Î! Cire Compofitam ex

duabus rationibus z ad 3 8: 4 ad 5.

300W),i
a’ I

(au omnia lineis hac ratione applicari
poflhnt. Data: (in: duæ rationes A ad B.
& C ad D ,. rationcm ex mis duabus
compofitam hoc mode inveniemus.

Fiat A-a B: H11.
Ut&C-* D21 ]K.

Ratio H ad K exhibcbit rationcm com-
pofitam quæfitam.

Pro I-I affumcre lice: quamlibetcunquc

lineam. I
9&0.

N

&à-Xx

L

Mm



                                                                     

4 Luna Sun-vs. 459,
PROPOS’ITIO I. i

Triangnla ABC. FDEF. 19’ pa- "3m à

rallelogramma BIC. E L , in eadcm
altitudinefireinte’r eafiiemparal- ’

Ida: conflitnta , finit inter [e ut
bajès BC. EB. hoc eflfi bajès fini:

agamie: figura orant «squales: fi
bafes inaqualos figura arum: ina-

quales (9 quidam juxta rationna

bafium. -

ixB
.B CEIII F G.
DEMO’NSTRATIO.

I. Si: bafis BC æ EF. Tum trian-
cgula ABC. DEF , inter eafdem parallelas
8: ruper bafibus æqualibus confiituta inter 8 I
fe funtiæqualia. z. Po-" ’ ’



                                                                     

l 18.1.

b a4. le

460 .4 Eucnrnrs
z. Ponatur EG dupla ipfius EF, feu BC.

Tua) enim duo D E F. D F G i æqualia’ :

adeoque totum D E G duplum ipfius
DEF hoc e11 A B C : quia nim. bafis E G
cil: dupla ipfius B C.

3. Ponatur EH di’midia bafeos E F feu

BC. adeoque in BG. Étant duo trian-

gula DEH. DHF 3 æqualia; ergo DEH
erir fèmiflis ipfius DEF , hoc efi: ABC :
,8: quarta pars ipfius D E G..

4.. Ponatur E1 a: n;- EH. feu à. EF.

feu à BG. fimiliter cri! triangulum

aDEÎ se DIH. adeoque DEI criez) î-

DEH. feu î-DEF hoc efi ABC. feu à.

DEG. -Et fic potto in infinitum.
Ergo abfolute triengula fc habent ut îl-

lorum bafes. *
Similiter etiam parallclogramma , cum

dupla b fun: triangulorum.

PRO-



                                                                     

Luna Sein-rus. 46:
ePRorosrrlo n.
l. Si in triangqu 1mi- Iateriflm à

C B parallda ducatur ED , bac i
propoflionaliterfecabit lama A C

A8. (hoc efl nafit AE-a E6

: A l DE. ’z . Et firefla EDfecnerit late-
ra AC. A B proportionaliter ,’ cri:

illa "ligua larcri C B parallala.

DEMONSTRATIO.
1 Pars. Ducantur refis: C D. B E.

eunuque triangula X a Y in iifdem paral-
. lelis DE. CB 8: «(leur bali El). ergo inter

f: . agnelin. , . Triang.’ ’7’



                                                                     

462 EUCLIDIs
un. Trî.Z-4 Tri.Xh: baf: AElbaEEC.

"fr?
Atqui etiam

"narriez-i Tub: bafiADIbaf: un.

Pagec AE.-t EC: ADIDB.
2 Pars. El]: ex hypothefi.
.AE -- EC : AD l DE.

Atqui
AE.- BC.:ZI .X- ’W

Et AD-c DE: Z]’.Y- 1- -
’Ergo hifce rationibus fubititutis." I

EritZ -a x: z [ .Y-
A and. Adeoque d triang. X en Y 85 quia

MM” funt in cadem bali ED, eruntinterepa-
’- rallelas ED. C B.

(La. D.

’ 210d

.n-ee-ASSP».



                                                                     

LIBERSEXTUS. l 463
Pnoposnro [IL

1 , I Si’in triangule ABC , rafla Theor. 3.

a D angulum A bifariamfecans, il
etiam jecet bafin BC., babelmnt:
bafi: figmenta BD." D6 eandem
rationem , quant reliqua latera

TA. 010. V l il Va. Et fi, tafia figmtnta BD. a
fDt; tandem. [mâtant rationem
quam reliqua lattra BA. AC , re-
fila A D. bafinficans, etiam angu-
lam oppofitum A [écabit bfiriam.

’ DEMON.



                                                                     

«u Eucnrnxs.
DEMONSTRATIQ.

.B Dgcc.
.3, n Pars I. Ex B ducatur BE lparallela

. DA, 8c producatur CA, ufqueiad oc-
curfum parallelæ in E: emntque Pro-
yter parallelas EB. DL];

Ang. O sa R. quia fun: alterni.
Ang. P au (Leitemus interno z ’ L

A i . AtquiOæPexlh’ypothefi.
l .5” -Ergo RæQ. Etlatus EAbæBA.
en". QuueceriÉAà AC: BDIDC

BAC c w .
Pan:



                                                                     

LIBER Snnxros. 45,

P A a s U.-
lrchBA- AC: BDIDC.exh.
AtquidE’Av-t AC: BDIDC, dans,

Ergo u.V. .iBA-o AC; EAIAC.
Adeoque e BAaoAVE8c ang. R53) Qerçw;

Atquiang. R200 ] 29 I . "ab
U: 8c que?

Ergo O a) P.
Q: E. D.

cg PRO!



                                                                     

466i Eucnxnrsa
a , PROPOSITIO 1V.

I "n°59 Triangula fibi mutuo quia";
:3? .014 :ÛP’fimwfl 5 1106 fifi a etiam

latera arca agamies angulos ba-
bentproportionalia. I

DEMONSTRATIQ
1 Bafee CB, BE colloca in direâum:
quia jam angulus ACB a) DBE, ex

528.!. hypothefi, eruut b C A 8C BD paulie-
i læ. ut 86 AB. DE. quia ang. ABC

etiam ponitur en E.
Producantur C A 8c E D in F , eritque

AFDB pârallelogrammum , adeoque
34.!. FA c au DE 8c FD a) AB.

(mi:



                                                                     

L Luna Serres. i467
Quiain triangulo F C E linea AjB cit

parallela F E cri: d i I" du";
ACM AF :013 l BE.,

DE , .Et permutando. 16. V.
AC- CB y: DBIBEUÇ

a Deinde I q .Quia in triangulo EFC linea DE
CR Parallela PC. Il .

Eric FD a -! DE : CBIBE.

AB ’Et viciflim. I6. V.
AB - BC 2 DE [EB.

6g a me,



                                                                     

468 . E cannage
iPnoi’oscifrao V,

112m. s. Si duo triangula ABC. DEF,
’ latera circa omnes angula: babeant

proportionalia , erunt aquiangu-
la 5 eofdem angulos A 19’ D , B i5

E, C la P babtlmnt aquales , qui-
il)!!! bomologa laterafilbtenduntur.

I, . A. D
A E91:- .
15--- c G

DEMONSTRATIQ
un. Ad punâum E fiat il angulus F HG

æ B. ut 8c ad Punëtum F angnlus EFG
a) C. critque tertius G æqualis ter-
tio A.

’Quare in triangulis fimilibus ABL C.
C E F.

, l

AH



                                                                     

Lrnsnïs’nxëës. ’ fifi;

AB -- ,BC ; 9E, [En
Arqui adam pEÊ brèfidfiiîatlxêml» "

ÂBi’T’J fic: -PEÏI 513°.?

A).   à . à. .Erëïqegâîis îêË.Ë;-ËË.V’-ÊF;2:;:::

-  E6dém môdb àb’jahéra’. èqçrèfèthîânînli

probàturkfl’e. .   É n .

.GF :0 D13;

Adeoque triangula DER GEF ha.
 ’ bent omnia latera æqualia , fingula fin-

gulis. ergo par 8. I.

Ang. DEF æ CEP æ B.
Ang. DFE a.) GFE a) C.
’Ang. D a.) G Ian A.

QE. D.

Cg; A PRO-l



                                                                     

il; E a c  L 1 n r s
PRÔÏ’OIESIÏ Io VI.

ma Si-duà tridugüld ABC; DEF,
halant am» angulum B «mua-
’Iem’ uni E ,16. latent cirez; au»:

proportianalia , ( hoc efl AB ad
B C W1) E. ad.E F) «un: m’an-

gt’dafibi mutina Væqgtiangula.

DIÈ



                                                                     

Luna]; SEXTIÔS. "4’71

-DEM0NS-TRATI*.* D
I Ac! punâa E , 8c IF fiant àngulî FEG.

E F G æquales angulis B. (-hoc efl D E F)
8c C. crique tertiu; .GD æqualîs. tertio .
a A. E: triangule! A B C. G EF fimilîa, ’3’ D *-*

b, adeoquc ’ , MW.
AB’-- BC: (31211213..

quuî ctîam par. propôfitîonem;

AB en BC :135; EF.

’ ÈÎgOCGE-q E12: DEIEF. D cn.v.
’ Adcoquc a CE æ DE. "D (un.

Ergo duo griangula D EF. G EF fe
habent juxta quartam I. adcoque ’

Ang. DEF æ CEP): B.
Ang. DFE au GAFEIap C.
Ang. D a) G a) A.

(1.3 D.

 ’ 1 Cg q. PRO-V



                                                                     

’47?- Èvcmnn.
m3,, P ROPOSITIO V11.

1 Vix allia: efl afin.

mon. PROPOSIT Io VIH.
" In triangule refîangulo A BC-,

peipendicularis A D ab angulo re-
fla in bafin Jaffa , fecat triangu-
lumin duo triangula ADB. ADC

. qua arum: 35’ toti U inter fi fi-

5mm... ’

3 D CDEMONSTRATIQ
Pars I. In Triangulîs B A C. A D B.

Ang. B ei’c communis.

Ang. BAC ælADB, quia uterquc raflas
b Ergo C a) BA D.

- ’Ad-



                                                                     

Luna Snxrvs. ’47;
Adeoque a triang. B A C A D B. fiinilîa. .4. n.

Deindè in triangulîs B A C. A D.C,
An . C cit communîs.
Ang. BAC a) ADC quia uterque reâ.

blErgo B æ CAD.
Adeoqugfl triang. BAC. ADC fimilîa.

Il. Pars. Triangulum A D Egfi fimilc
îpfi B A C.

Triangulum A D C efi: fimile eidem
B A C.

fun; xmilia par 2.x.VI. qua: ab hac n01;
dependet.

.COROLLARIUM I.

Pefiendicularis a5 angulo re-
. 50 in lmfin Jaffa -, çfl media

A pçonionalis inter duo-bafisfeg-

manta.

a

b gr. I.

Page Triangula A D B. A D C inter fe



                                                                     

474 .Eucnxnrs-l
’.DEMONSTRATIQ’

A .

un n c
Duo triangula BDA. ADC, fun: æ-

quiangula. , ..W". ErgoaBDn DA: DA[DC.
Adeoquc D A CR media proportionae

lis inter B D; D C. ’ .

COROLLARIUM Il.

Utrumlilzet Iaterum angulam
reflum comprebendentium a]! me-

dia»: proportionale inter totam
bafin U illud fagmentum. bafis

.quodfimpzo lamé adjacet.

DE-



                                                                     

Lrizn Snxrus." ’47;

DEMONSTRATIO.

In triangulis funilibus ARC. ADC.
*BC’- CA: ACICD.

Et in triangulis fimilibus ACE. ADB
’CB- RA: ABIBD.

SCHOLIUM.
In deducendîs triangulorum propor-

tionibus bene notandum efi , ordinc pro-
ccdendum eflè ab angulis æqualibus cil-(a
æquales anguîos ad æqualcs angulos.

p PRO-



                                                                     

476. EvcnxnrsWÎ
P 30.9.05 1 T10 1X.

bouda A data rafla AB imperatam
pammfaïàfcimierc.’Î L V

1M

, 2C V .un

A, G à
CONSTRUCTIO.

Sît aufercnda pars tertia.

1. R66: A B fub quolibet Iangnlo
adiunge reâam A F, inquc illa fume cir-
cino tres partes æqualcs AD. DE. EF.

z. Duâæ F B ex D ducatur panne]:

D G. ’
Dico A G cire quæfitam tertîam par-

tcm reâæ A B.

DEMONSTRATIO.
In triangule FAR lateri FB parallela CR

D G. ’

a2.vx. Ergo’FD ’- DA ï: BG I GA.
Et componendo 1 8. V.

FA-- DA: BAIGA.
Atquî F A cfl tripla ipfius D A.
Ergo BA etiam efi tripla ipfius GA.
Adcoque AG cfl tcrtia pars lineæ A8.

P R O-



                                                                     

v Liman SEXTÜS. 477

n PRÇPOSITIO-Jxo
(Datant raflant A B fvz’tnüùefi’mbL ’°

A [acare ac data alia rafla A Cfcâa A

fuma in. D 0 E. *

DcoNsTRUèTxo.
I . Jungantur dam fine: ad A. A
z. Duââ CB ex punâisD 8c E ducau-

turduæ max DE. EG parallclæ îpfi CB.
l Dico faâum cire quod quæritur.

’DEMONSTRATIO.
In triangulo AE G lîncæ’ EG. DE

fun: parallelæ , a quia eidcm lincæ CBiîîd.
duf’cæ fiant palanche.

Ergob- AF -r FG z: AD (DE.
Deinde exD duâa D H parallcla A B ,

çrît D110 FG c 8: 1H a) G8.

x- au - D I Erik

bl.VI.

C :4. la



                                                                     

478 EucntnlsvErîtquehin triangulo DHC. .

DLlIFG- IH.f.GB: DEIEC.
Adeoque partes A F FG. GB, (un:

proportionalcs partibus AD. DE. EC. -

b gala
ÉCHOLIUM.

Hinc facile patet ratio dividendi li-
neam datam in quotcunque libct parte:
æquales: fumendo fcilicct in linea datæ’
adjunéta, rot partes æquales in quotliuca
data dividende: fit: 85 extremitatcs lincæ
utriusque méta conjungendo; fi mm a
divifionibus intermediis ducantur rafla:
parallelæ lineæ jam duâæ; illæ quæfitam
facîentdivifionem. Ex. Gr. fit linca AH
dividenda in [ex partes æquales.

ces;



                                                                     

Lui-:11 Snxrus.’ 479
CONSRUCÎFIO.

. .A. D E F G H B
I; Ipfi AB jaugé fub quolibet angulo

reâam A C,
z. In lime: A C fume fax partes aqua-

les AI. 1K. KL. LM. MN. NC.
3. Duc reâam C B , inique parallclas

NH. MG. LF. KE. ID. -
Dico lineam A B feâam elle in fax par-

te; æquales AD. DE. EF. FG. CH. HIE.

DEMONSTRATIO.
Per propofitionem 10. linea A B lifta

cl! fimiliter ac A C.
Atqùilinea A C (côte! en: in (en partes

æqualcs. .Ergo ethm AB in [ex æqualcs partes

feâa erit. 5 i v .
SCHOLIUM. Il.

 .Haud inconcinnelinca dàèa CD poterit
dividiin mien: damumllîâearum A. B. n

i C 0 N4, «Ç. D



                                                                     

i480 EUCLIDI’S
CONSTRUCTIO.

B*-------l

.W”
1. Ex C fub quolibet angulo ducatur

mâta CE a) datæ A.

z. Et ex D reâa DE, parallcla ipfî

CE, &aodatæB. .j ,
3. Jungatur EF.

Dico reâam CE in K feâam elle in ra.
tione A ad B.

DEMONSTRATIO.
ln tri. CKE.DK IE0 cri; per 4.. V3.

Ang.C a) D C .fiA- CK’: DFf.B[DK.
’ F 19.1. a 8c permutgndo4-. à 9mn;

5’304

Eau
KæK



                                                                     

LIBÉRSEXTUS. 431

PROPOSITIOXL h
Dati: Juana: raflât A B. B c9 Pub]. a;

tenir!!!) proportionalem inrenire.

C

A Bi nCONSTRUCTIO.
I. Datas raflas eonjunge in angulo

re&o A B C. i l2. Ad duâæ ,reâæ A C punâum
’ excita perpendicularem C D. .

U 3. Lineam A B produc usque ad oc:
. curium iflius perpendicularis in D.

Dico BD echquæfitam proportionalem.

DEMONISTRATIO. "
l Triangulum ACE efi reâangulum pet
confiruâ. 8: C B pe’rpendicularis ex angu-

r la re&p ad bafin (hâta: quæ ’ cil media 0 10W
proportionalis inter ABôc BD. Adeoque ’ ’

B D exit renia quæfita. a ’ , -

H h SCHOa



                                                                     

482. Evcnçinhts’
,SCHÇJJiUM.

a Si A13 lit major quam BC ,haud inconf
i cinna erittalis

"’v"CONSTRUCTIO.

"c

A. J) Br. Super A B defcribe Semîcirculum

A C B. l ,z. In i110. accommodetur fecunda data

B C. -3 . Ex C demitte perpendicularem CD.
- Dico D B elle tex-hm proportionalem

quæfitam.

DEMONSTRATIŒ ,
Duâa A C cric ACB triangulum re-

-.&angulum ,( 31. HI.)
, Ergoerit AB-à 3C: BC l BD.

, per 2 Cor. 8. V1. . I
* Adeoque BD cit terri: quælîta.

.. v -» . ’ v PRO-



                                                                     

Lusn Sam-k: s. .4831
P norosn’lo X11.
Datis tribus raflât A B. B6. AD 9an 46 *

quartam proportionalem DE me ’

venin.

c È ACONSTRUCTIO. "
I . Daraprum chias quaslibetcunque AB.

BC colloca in direé’cum. a ,
z. Tertiam AD conjunge ad punâum

A, &duereétamDB. - ,
3. Ex C duc CE pardlelam BD , quæ

produâæ A D oecurrat in E.
Dico DE elfe quæfitam quatrain pro-

portionakm. ’ . "
DEMONSTRATIO.

In triangulo A C E lateri C E (luth cil:

parallela B D. *Ergo d AB fi 3C z AD [BENNE
Adeoque erit DE quarta proportionalis. -

» Q. E. F. .Hh a. Alîa



                                                                     

.’484 Evcnrnré
Alia Confiruâio.

Datæfint treslineæ A. B..CD , quæ cil:
. (vel 4 vel .5 A.

I. Lineæ EF iæAjunge FHæBfub
quolibet angulo , dueaturque EH.

z. In lima FE fume FG a) tertiæ CD.
8c ex punâo G ducatur G K parallela ipfi
E H.

’ Dico lineam FK elle quartam quæfitam
kil. F K fupra H. fi renia C D lit major ’
primaA: A: veto FK infraH fi fitCD

à. A0! B i ,
, -

DE-



                                                                     

i 1.153,11 Snxrus. 48;.
I DEMONS-TR’ATIO. A

Facile ex conflruâione pater triangula
E F H. G F K eflè Emilia : quatre exit pet

4.. VI. y IEF-II FHZLGP7FK.

Hoc ei’t. ZA --p B:»--CDfadquamm FK.
* (L: D. E.’

.P a oves i in) X11]. ’

Dati: duabus wifis AB. BC Ine- ’hobl. s;

dîna: proportionalem BD invenire. p

D .
’. l

E30
CONSRUCTIO.

I. Dataslineas AB. BC colloca in di-
reâum.

z. Super tota AC defcribe Semicircu-

lum. ü y3. Ex B excita perpendicularem BD
Usque ad Semicirculum.

Dico illam effe mediam quæfimm.

, n H h g D E1



                                                                     

4864 I Énontnrse
DEMONSTRATIQ

Duétis 8.7D.) DC. erit ADC triangu-
"Minium reâangulum quia a angulus A DC

,, «ellireâus. 1 .Eclinea. DE efi- perpendi-
cularis ex nangulo rcâo ad bafin duâa,

5 , caquet, cil media proportiOnaIisinter’A B.

roll. 3. B C. i 5
Vie XQRE.

’SCHOLIUM

Œævisrreâaa citeumferefitia ad dia-
. metrum perpendiculariter duâa, CR me-
dia proportibnalis inter fegmema dia-
mem. ’ ’

Apac-



                                                                     

L’un? SEYXTus. 437

,Punoro in Io Xl-V,
1 . iTarallelogrinma ,nqüalia Tbeor.9.

X. Z; qua imam angulumpO uni
P aqualemfiabent ,- ’etiam latera

circa agnèle? âangulo: habent ra-
ciproce Éproporiionalia. (hoc efl)

AB adBG (MÈRE BC. v
2. Et fi latarabalnnt rccipro-

en, faraflbkgranunajùnaaquar

lia. a - " e I
D. Ac
, 2:7..ng

Hh 4 I DE.



                                                                     

488i LEUCpLLDIs 1

D ,. C H

du ’ F

.DEMONSTRATIÏO.

"a; ’anarsLParflX-i Par..Y 1: Zl Pat. Y.
IAtquiX-fi Y: ABIBG. v 4E: 2-- Y: EBIBC; LV1

fubflituèis’ljiflis rationibus.
ABï-t BG ânes 1 BC.

amie; AB-«KBÇN:»EBIBC.
Aitq’uiAB-pl BG: XIY.:
et; 123-- BC: ZIY. LV1»

Ergo illislrationibus fubflitutis.

:er" .Y : z ; Y.
b x... v. Adeoquc-b X a: Par: Z.

» w . P R 0-



                                                                     

m.- A-.. nm-

. Luna SEXTUS. 489
’PROPOSlTlO XV.

1... Æqnalia triangula X. Z,fgf°ro
qua’unum .angulum O uni angulo a:
Taqualem balzan; ,» etiam laura 553:-
circa aquales angulos habelwnt re- m
fiance proportianalia. (bac efl dB
a. ne, utEB’adBG.

- i a. Etfi Iatera fic babent red-
proca , triangula fint’aqualia.

"La DE Mo N qui RAI»: o. [,

iman mais ;AC. CG. GEËhàec efi:
omnino eadem Cam. præcedente ; quo-
niam 3 triangula fun: femiflës’lparallelo-agu. ’

grammorum , 8c triangula cum parafie-
logrammis eadem babent latera qua: de- .
monfirationem ingrediuntur.

Hh; p m0.



                                                                     

490 avouais"
Pflnopo-nnoXVl.

"tu 2. . Si quatuor rafla A. G. F.
u. ’ B proportionalesfiterint , raflan-

v gulunéifub extremis A 35’ B. en?

aquale refîangulo medîis.

v 2. Et raflangulum fiiÈ ex-
, tremis fic nana]; Lrniîangulo, [ab

mediis ,. i114: guatnonrefîapruporë

tionales arum).

B E a GF .- b. . c A A

F. , LA , . ,3
i iA .E aAGI-B
DEMONSTRATIO.
I Pars Fiat ’7- A C fub extremis 8c

FG fub mediis: illa lia-hem angulum
B a) E , 85 lacera reciprica , nimir:
AB ’- FE :2 reciproce EG I BC.

I I4 V1. Ergo iila a Cil; lune æqualia.

i 2 P.1rs. TiaAC. FG h-ibentangulum
5,4, VLB a) E. 8c fun: æqualia: b Ergo babent

lacera rcciproce Ptopbrtionalia.

* P RO-



                                                                     

Liman Suxrus. . 491
Pnorosrrlpo XVII.
l. Sitres linea A. F. B. pro-31:06

portionaler fuerz’nt , * raflangulum I

[nô extremis A 49’ B cric aqualc

quadrato media F. l’
"2 . Et fi raflanguhm filb en?

itremis fit aquale quadrato media, ,.
ne; illa refîaproportionnles arum.

B I ni EEND- i a .c. .1 AV B G FAGFB
DEMONSTRATIO.

I Pars. Fiat Tub extremis "-3 A C , 86
a media D G E. Quæ quia .habent and MJ"?
gulum B æ F &l’atera reciproca (cilice;

AB- GF 2 FE. boceit GF l BC.
a erunt inter le æqualia. - ’

z Pars. Pin A C. CE (un: æqualia 8.:
babent angulum B au F. Ergo a habent

A lattera reciproca.

SCHO-



                                                                     

CL’IDz ÀE
49 C 1U

U
.s» H o

Ex hacpropofit:
a: præce- - «

dente 8 ,
faillime -

demon- i’ K .C

KM

firatur
En 47. I. .
hoc- mo- A V

do.

D à Il p EP R Æ P A R A T I O.
Super BC confiituatur Ü B E , 8c ex

A ducatur A L parallela B D. vel C E.

DEMONSTRATIO."
Lineæ BC.ÀAC. CK (ont proportio-

mies. per 8. VI.
Ergo ’3’- BC. .CK a) a AC.

"-1: EK. IDeinde Lineæ BC. AB. BK. funt proport:
Erg!) ’73 BCBKæ È. AB i -

"-3 LB A t7.VI.]A.
Supra :EK æEACJ
7-313 EKŒLBæL-JABŒÜAC,

En EH , Il PRO.



                                                                     

Luna Sex’rus.’ ’49?-

Pnorosrr l o XVIlI. l
Super data rafla AB dcfcrilaerc hou. 64

polygonum ABHIK , quad data
polygone cDEFG fit fimile fimili-

I terquepqfimm.

I

A .B c n-.CONSTRIUCTIO.
I . Datum Polygonum mais F C. FD

divide in triangula. . 7z. Super A B fiais angulis a B A I. a 13. L
ABI æqualibus angulis D C F. C D F. e-
xit b t’ertius æqualis tertio. adeoque C tra- 1.3:, r. 4
angulum IAB fimile triangulo FCD. c 4’ "t

3. Eodem .modo fuper lateribus I A:
18, fiant trian ulaIKA.I[-1B. æquian u-
la,adeogue& 1miliatriangulisFGC.F D.
Dico ABHIK cire polygonum quæfitum.

DEMONSTRATIO.
Pro angulis.

p Facile patet percoufiruftionem angu-

l.a .- la:



                                                                     

.494. ’ ’Eucnrnrs
los unius polygoni elfe æquales angulis al-
terius. nim.

K a) G.
Tres ad! sa ad F tribus.

H a) E
Duosad B a) ad D duobus.
Duos ad A a) ad C duobus.

Ergo omnes anguli funt æquales, adeoo
ue duo polygona funt æquiangula , 8:

Emiliter pofita. x

Pro lateribus.

In triangulis fimilibus IKA. FGC: ut
8c IAB. FCD. I

Etit KA -*-c AI: GC l CF.
E: 3A... m: DC [CE] 4- V1.

Erit pet t t. 8! I6. V.
KANl AB: GCICD.

Deinde in trinngulis fimilibus IAB.
FCD, ut& IHB. FED.
p EritAB-I Bi: CDIDF. IE: HB- B1: En me. 4- .V’

. Ergopern.&16.
AB- EH: CDIDE.
Et eodem modo demonfiratur latera

" circa reliques angulos cire proportionæ
lia z Ergo polygona (ont fimilia.

. . E. D. 3R0.



                                                                     

.LIBERISEXIUS. .495

PROPOS trio XIX.
Similia triangula ABC.’DEF3*f°n

inter jà fimt in duplicata rations
latent»: lbsn’ro’logorum BC. EF.

B

DEMQNST’BÂÏÏQ.

A33 ÉÇ4LF. M 1 a".
VBC u-æ-IEB; BCIEF ut.

clam. b ’h glu"! (badrt Quadrzb 44,.
.BG *" E H I: 3C l EF.vAdeoque Glorum BG. EH fumas

[emiiïibus, erit. . » v
TPîmg! c Tfiïflgt Quade: - Quadltnï’» ’

.ABC-n DER :1, BC I.

* B.



                                                                     

496 Eucnrinrs
NB. Petinde cit five anguii B a E

fint reâi five obliqui; quia latera A B.
DE, fi non fiat perpendicularia, fem-
per ut talia confiderari poilant.

g COROLLARIUMJ
Si tres [inca A. B. C. florin:

proportionalcs , erit triangulum X

fupra primant ad triangulum T
priori firnz’le firpra [ramdam , ne

prima [inca A ad romain C.

A3DEMONSTRATIO.
Tres lineæ A. B. C. flint proportionales.

in? Ergo A -- C I in duplicata rationeA j B.

.v. . . .b :9. v1. Atqur X-n Y b ctiam in dupl: rat: A l B.

"M’- ErgoX-q Yi: AIC. a »QD.E-

i PR01



                                                                     

Luna. SEXTUS. 4,7
Pnoposrrro XX,
u. Palygona fimilia .43an ou». ’

114.

CDEFG dividuntur in iriangula,
que flint numero aqualia , fimi-
lia 0* taris bomologa.

2. Tobzgona inter jà finit in
ratione duplicata laterum homo-
Iogorum AB. CD. ,

I .
A n c DDEMONSTRATIO.

1 Pars: Duâià mais 1A. IB. ut 86 PC.
FD. polygona eruntdiviln in triangula.

Quodautem i111 trianguh (in: numero
æqualia , pater ex Schoiio prop. 3:. I. quia
nim. polygona æque mulra lubcnt lutera.

Quod iint Emilia lie probatur.
ln triangulis IKA FGC.
Ang. K æ G. 8c litera cirez: illos pro-

portiomlia. u eI i Ego



                                                                     

06.".
b4. V1.

498 ’EuCLl’DI’sH

Ergo trianguzluma IKA. CR æquiangua

lum b 8c tfimile FGC. . l
*Eodem modo in triangulis IHB FEU.
y HæE, 86 latere circa illos pro-

portionalia. - . .Ergo triangulum 1H B en: æquiangu-
lum de fimilc FED.

I Deinde mg. KAB a) CCD.
KAI un GCF. .
IAB a.) FÇD.

Simili mode IBA’âS FDC. f
Ergo tertîns AIB æ CFD.

Ergo mangulum 1A5 en. æqurangu-
lum 8c fimile FCD-

.Qiod fint totis homologa , hoc cil:
quod ira fit quodiibet triangulum in uno
polygono ad fuum correfpondens in alte-
ro. Ut totum polygonum ad totumppoly-
gonum , patcbit ex parte iccunda.
I z Pars. Triangula I AB, PC D pro-

bata flint fimilia. - .
I

S

F

Ergo



                                                                     

Luna Saunas. 1’499

EngcIA.fi c4.vt.Utôc IBv- FDZABICD. -
V - . Tutti.  Triangula d IKA. FGC. fiant in duplicatafi r95".

mime latcrum I A. F C.
’ hoc cit A5. CD.

Et triangula IHB. FED 4 in duplicata
ratione larernm IB. FD.

. 1104. en A3. CD.
U: 8c trinngula- IAB. FCD in dupli-

cata ratione laterum AB. C
Ergo e omnia triangula unius polygonî "un,

v ad omnîa triangula altcrîus polygoni 111m;

 in duplicata rationc latemm homologo-
mm A B. C D.
  Atqùî omnia triangula iflomm poly-
gonorum confiîtuunt tota Polygona.

Ergo îpfa polygonal (un: in duplicata
ratione laterum homologorum. A B. C D.
,. Cum autem miam fingula triangula

unîus polygoni ad fingula trianguh alic-
rius polygoni habent rarioncm duplicatam
corundcm laterum AB. CD; pxtct ifia
trianguh totîs polygonis cflb homoîoga.

(LE. D.
C0R()LLARIUM.  I v

Si fuerint tres raflez prôportio-

a li z nain,



                                                                     

509 , [EUCLI DIS
. "des , pobvgonumfuperprima deo,
firiptumfibabebit adfimile poly-

- goum» fi4per féminin 5 val pal):-

gonumfuper fleoundafi habebit ml
polygonum filpfl’ tanin ," ut prima

profartionalis ad tertiam.

IDEMONSTRATIO.
Hæc ,çfi fare eadcm cum demonfira-

donc corollarii prop: præcedehtîs.

SCHIOLIUM.
Commede hic demonfiratur baud in-

elegans Ibcorema.  
Similium polygonorum X 8c Z. cir-

cuî’tus ABCDE: FGHIK. cum Iateri-
bus homologîs A 8c F, funt in eadem
rationc.

DEMONSTRATIO.

.- m- 44-



                                                                     

Lunn SEXqu. sot

Ergo par 1 z . V , addîrîs omnibus ter-

minis primis , pt 8: omnibus facundis

4 A TBT C T DT E -- FTG’I’HTITK: AIR

hoc cf: èircuitus X ad circuitum Z.
q E. D.
u 3, PRO,



                                                                     

11m
1;.

w

Il:

5.02. EÎUCLIDIS

PROPO’SITIO XXI.

Figuiw A B C. 6H1, qua ei-
dem figuræ DE F faut fimiles ,
2’112 U inter fimibs arum.

fifi xun 1E F
DEMONSTRATIIO.

AnguÏusA :0 D a0" G.

- BæEæH.C æF :01.
Ergo figuræ ARC. CH I. (un: æ-

quîangulæ -, 8cv habem larera circa æqna-
les proportionalîa , quia illa habcnt pro-.
portionalîà latcribus figura: DEF. Ergo

une. 8.6ÎPÎæ.funt (huiles.

me;



                                                                     

....  A

a».

"a a

LIBEK SEXTUS. se;

.PKOPOSITIO XXIL
l. Si quatuor rafla: AB. C 19.3ng

EF. ,GH. I proportionaleî fuerint ,

figumfimilcs ABI. CDK 05’ LF.

NHproportionalz’s arum.

L 2E; fi æreéîù [intis figuras

fimiles. defcriptæ fint 31 17h ranche

proportionale: arum;

I K L J
X W0

A, ne DE Fa il
 ’P*”    T.

DE-MONSTRATIO.
PARS I.

Datæ (un: AB -- CD : EF!CD..,9NL
Tr.ABI 3- Tr.CDK in duplic.rat.AB]CD.

  hoc EFVGËÎ.
ArquisLFb- ENHetîam in d.r.EFlGH. b au. v1.

’ Ergo- - JIKA.-A319" Tr.CDK: BLFIDNHœnm
n 4 PARS



                                                                     

504 EUCLIDIV
PARsIk

unAW:En:
T 71-AB- CDîn fubdup.rat.Tr.ABI l Tr.CDK.

’ hoc CE E LFILÎNH.
ArquîEF- GHctîam in fubd.r.DLF]Ç]NH

.Er o.
a AB- CD : là?! GH.
É m DEMONSTRATIO.

L...Duabus redis. prioribus AH. C D,
a "A". quæratur tcitia proportionalîs P. 3

’ Ut&duabus poflcrioribus EF. G H,

renia proportionalis Q. f ,
P A R s I.

A8 --t. CD : EF j CH.
’ [ou ICD v- P S CH]Eric ex æqualirate ordinata

5:1.v.ABb-u kp .: 15qu

. V H04



                                                                     

Luna sin-rus. "5-9;

Hoc c8; kFîg: c u-c Fig: Fig: f Fig; c mon
ARE .CDK : EM Il G0, :9310.

P A R s Il.

Fig. A Fig: Fig: 1- Fig:
’ ABI CDK : EM 1 GO.

* Hoc cil
A13 - p : EF .1 Q

Et inverçendo Proportîoqcm fecun- I
dam Partis I.

P --u CD -: Q4 j en.
Erit rurfus ex æqualîtatc ordinata

AB "t CD :: EFMI- CH.
-QE. D.

n ; r PRO-I



                                                                     

506 «EUCLIDIS’

Pnoadslr 10 XXIII.

170 d

AC. BF. inter fa bahent rationem,
compofitam ex rationibus latérum
XB’adBGUCBadBE.

Il).  C H
. A B a
H

K----H .
DEMONSTVRATI"O.

Fiat AIS-4 BG: H quælibet I I.
’13: CB-z- RE: 1 1 K.

Erit ratio H ad K ,compofita ex ration î-
bus AB ad BG 85 CB ad BE. vide diâa
ad g Dcf. V1.

Demonflrandum ergo cit efTe paulien
ilogr.ïAc v- ËBE z. H 1 K.

’ film!

Mo Æquianguldh paraflelogmmma ’

6--



                                                                     

LIBER SEXTus; ’fo7

Quod fic probe. d I a .AC-BH:I.IABdBG. BH-BFJ:CBlBE.
H ’- I :bABfBG. I ’- Kb:CB!’BE.I
ErgÎÎACÏBHc:I-1[LL-BH-- BF: 1, K,

a Ergo pcr11.V., l au"ACfi HZBFIK.» bêfl’

4 confit.Et permutando 16. V. "un.
AC-- BF: HIK. (113,1), -
l S C H O L I U M.

.D , H ’Majorî- cum V
facilicatc se
cum apparat:
minorî cadcm

Gpropofitîo de-
monflrabitun’n

numerîs, fi p3-

rallelogramma
AC. BF Po-
nantur refîm-

E F gula. ’
.Sit "-311 AC latus A3 æ 5. d

A 3-13

BC a) V
u cErît Area a) 1;, ’ c IDcf.
Deindc cil BF latus BG a) z, na

Lama BE a; 4.
I I Erît Arca æ 8. d

’ErsoîAC" 7331:: area tgjàr. 16a
.Çfïqui "do Compofita ex rationibus 5

ad’



                                                                     

vw

598 EUCLIID 11s
ggDeflad 2&3 ad 4. -etiam data à! Îeu ratiœ

nem 15 ad 8. .Ergo ratio D AC H "-3 BF efl: com-
pofita ex diâis rationibus 5 ad z 8: 3 ad 4.

(LE. D.

Pnoposlfxo XXIIV.
fluor. * In omm’ parallclpgramma AI ,

parnIlelogramma FIC. HE , que
cira: diametmn film? , 19’ ton’ Al
19’ inter fi fiant mima

, A - F B
4 ’ G M
Htx ; 1ca a
D E 1



                                                                     

LIBERlSEX’rÏIS. sa;

DEMONSTRATIO.I
In triangulis D A B 8: X.

Angulus O CR communîs.

s a go T. 119.!.
Ergo Ybao C. I un.’Adeoque triangula DA B &X fun: æ-

quiangula a: fimilia. .
* Eodem modo probatur triangula D I B

8: Z cire fimilia.

Ergo AD-i DE: HD]DC. I
la: DB-c D1: DGIDE. 4’V-

Eritquc ex æquo 22..

AD- Dl: HDIDE.
Similitcr ctiam probatur relîqqa latc«

ra cire proportionalia: Ergo Paz-alida-
gramma AI. HEv, fun: fimilia.

Endem modo ctiam demonfiratulr AI.
8:: FK cire fimilia.

Ergo HE 84 FK t fun: inter [a fimilia. c z . .v[.

Q E. D.

PRO-



                                                                     

’igip lueur-Drs?

Pnoposxrro XXV,-
flou. 7. Canflituere refiilineum L, quad

’ i fit fimile fimilitcrquepofitum da-
ta reflilizgeo A , 65’ æquale altcri

dato’B.

,3; I

. A i 3
c D G-- E!I I: Il 1 N

4CONSTRUCTIO.
i r. Ad dati rcâilinci A lattis CD,

and. fiat 7-3 CE a) a ipfi A. »
1’44; L 2. Super DE fiat Ë DK a) B. b
5.35m 3. Inter C D 84 I) G quæratur cmc-

dia proportionalis D H.
,  4. Super DH feu ipfi œqualî IN, de.
d n8.1V. icrihamr rcâilincumL d fimilc içfi A.

Dico L clic rccîâlincum quæfitum.

DE-
X.-



                                                                     

Liman Snx’nis.’ sa
DEMONSTRATIO.

Pei- confiruâîoncm flint proportiona-

les CD. IN. DG.
EigaeCDv-H DG: AIL. eCor.’

Atqui f CD f- DG I: É?- CE] "J DK.

Ergog A "i L : ":- (ïl ’3’ DK- gu.V.
  Arqui ’ A a) r: CE.

Ergo . L 30 T- DK au B.
Cum autem L par conflruâionem fit

fimilc A, pater L cire reâincum quæfitum.

Pnorosrno XXVI.
’Pamllelocgrmima fimilia in C. Timon

G F , habentia commune»: aigu-19’

i lum B , ciron and"?! diametmm
BD confiflunt. ’

E K
- B PL .   4

DE.



                                                                     

Il VEUCLID xis
DEMONSTRATIO.

E K
LBF-G

. l A DParallelogrammi CF duâa diametcr IB
producatur , mm produdis’AB ut fit BK
æBG; &CB, urfit BL au BF, com-.
pleatur parallelogrammum LK , quod
crit idem cum GF , 8c cum i110 cirez! can-
dem’llineam erit confiitutum. ,

Deiude parallclogrammi AC ducatur
Diameter BD.

(min jam parailclogramma A C, L K
ponuntur Emilia, miam iilorum dimidia,

i fatriapgula DA B. BLÉ. crunt fimilia:
Ergo illa fun: confliruu ut litera DA.
A3 , fin: patauds latcribus B L. L E , 8c
latcracirca angulos A. L proportiOmliJ:
ergo pcr faqucntcm :2. V1, ( quæ ab hac
non dcpcndct) DBE cfl lincn rcâa:

Ergo duo: baies D R. BE conflituunt
Imam lincam rcâam: circa quam confi-
flunt duo parallciogramma AC. LK.

Cam



                                                                     

LIBERSEXTUS. 3’13
Cam auteur parallclogramma G F,

LK , etiam circa 6311de réâam EX,
confifiant , pater etiam duo parallelo- .
gamma A C. CF. circa eandcm rcâam, i, .
eu Diametrum BD confinera. " *
Pauvosmxvn. xan. xxix.
- Hz proline, tyrvnibm diffl-

Izs , 35’ milita fera afin:

-Pnovos [T IOÎÏÎ-
Trofofitnnpnflmn A B une

m4 ne mafia maye [acare in G. "9M

(ID-B

a D a
J) E A. FCONSTRUCTIO.

Divide’IAB inG, ut T- fub tota ABaan
& minori fegmento BG fit a) El majoris
fcgmcnti AG. I

Dico fafiumgflè quad quæritur.

-, DEMONSTRATIO. 4*-* 52’113. DG au Ci AG. AG.

* - - Èrgo 17. VI:  ’ a Kk Ï Lama 



                                                                     

514; Eulcnror’s-
Lateraifunt reciproce proportionalia. h. c.

AB-o AC: AGIBG.
b 3 nef. Adcoque b linca A in media 8; extrcma
la ratione fcâa ePc.

PROPOS ITIO XXXI.
m; - Si ailatei’ilms trianguli raflan-
’°’ BAC , figura fimiles quantu-

Ique defiribantur, crin: i114 que 4n-

gulo rafla A opponitur aqualis
daubas reliquis fimul fiimptis.

A

13-1: c
à 15 A .

DEMONSTRATIO.
Figuræ fupcr AB. AC. BC. ponuntur

a au. fimilcs; ergo A habent inter (e rationem
duplicatam laterum homologorum AB.
AC. BC, hoç efi inter fe fun: ut En AB.

AC. BD. 7 Arquî



                                                                     

Afli’ëë..f; ï;

VBNËSÏÆE à à.

Luna; Snx’rlus. 31;
Atqui Cita in fun: inter fe ut fit

BEC b a ŒtisAE-AC.. ..
Ergo figura fupcr BC au figuris fuper

AB..A.C. l I’ M
V .  FSCHOVLIUM.’I. df.
- Quod in prop. 47. I. demonflraçum

tif de folis quadratis hic univcrfim appli-
catur quibuslibet polygonis fimilibus;

SCHOLrU M. Il.
Pareil: hart: propofitio genqraliterg ut

etiam involvat prop. 47. I. hoc mode
demonfirari.. ï î a l U ’ ’ *

Sunt proportionales pet. 2 COr. 8. V1.
BC. AC. CK. Ut 8: BC. BA. BK.

Ergo per Coroll. zo. VI.
’ Fig.abBC.:,-* Fig. ab AC: BC lCK.

FigabBCr-u1 Fig.ab,BA :2 BC I BK.
. A E: invegrtendo.

CKr- BC: Fig. ab AC] Fig. ab BC.
BK-fi BC: Fig.ab BA [-.Fig..ab BC.

i Erit pcr z. V.
BKŒ KCH BC : Fig.ab A335

Fig. ab AC l Fig. ab BC.
Atqui BKŒ KCæ BC.

ErgoFig. ab AB 65 AC au Fig. ab BC.

5 47. I.

(Lure fi ifiæ figura: funr quadrata ,Veri: -’ à .

prop. 47. 1.. . . . .Si veto alia: Eguræ -fimîles«’erit 31 . V1.

I Kk a P R 0-



                                                                     

516 Eu cran! ü ..

Pnorosino XXXII.
a. Si duo triangula A86. DCE

ad angulum C conjunfia , duo la-

ura AB. AC hachant parallala
lateribu: me. 7) E U bien:
cira: anglas ad. D. proportio-
nalizz; tu»: relique illomm 14W

m BC. CE , une»: fadent li-
mant raflant. ’

DEMONSTRATIO.
, Angulus A a) ’ ACD , propter paralla-

pxgl. las A B. D’C.
iAngulus D a) . ACD to et a* humours. A, P m [un]

a Ergo



                                                                     

Luna. Sux’rvs. 1517
, Ergoang. A sa D. 1
Cam auteur latera circa angulos A8:

D (in: proportionalia ,’ b erit triang. hmm
ARC æquiangulum triang. D C E.

Adcoque ang. ABC :0 DCE. A.
Ang. A A æACD.

. i
Ang. A a: ARC au toti ACE. A.

- ACB ACB
Tres sang. ARC. ACB a) duobus

A C B. A C E. .
cAtqui tres A. ARC. ACB a qui.

z Reâis. -»

F-Ergo etiam duo ACB. AC E La
zReâis. -

Aaeoque B C. CE au imam a i g
ccbunt in direâum. l Fa MU.

Kir 3 PRO.



                                                                     

«.518 .2311 cr. in 1:5 î

PROPOSITIO .XXXI’II.

grot- 1. Intqu’alihus circulis anguli
five: peripheriam A 19’ .E, five I

ad centra D 49’ H, fintin cade»:

ration: mm arculms quibus infi-
Iflunt BC.. FG..

2’. Ez’seâares 13D c. FGH,

«miam cum attribua halant ratio-

. nem- l . A

a

B C .DEMONSTRATIO.

PARsI.
SianguliID à: H ad centra En: æqu-

lcs; arum arcus BC , 84 PC etiam
( 26.111.) interfc æqualcs. Fiat



                                                                     

,1 LIBER Ssx’rus. p9
Fiat jam angulus GHK ai FHG ad-

eoque FHK duplus FHG hoc efi BDC.
Tum arcuâ GK cric a) FGLÇ pet eau-t.

dem 26.11115) 8: totus FGK.duplusip-

fiusFGhocBC. . AEodem inodo fi fiat arcus KHL æ
GHK C FHG. a) BDC adcoque FHL.
triplas-B D C , -ctiam probabitur, arcum
F GK L cire. triplum arcus B C. ï

Ergo hinc univerfim concludimus- fi
tanguli D8: H. fint zqualcs, ,eflè nous
BC. FG æquales: Si anguli D 8c H
fintinæquales , etiam ’arcus cire inæqua-

les, 85 hoc juxta quam liber multiplica-
tionem, ut nim.fi H fit duplus D ctiam
arcus FK fit duplus BC: fi angulus H
fit triplas D. etiam arcus F GKL ipfius
BC fit triplas : 8c fic in infinitum : id ’
quod idem cil ac angulos cum arcubus
clic in eadcm rationc.

Et quia anguli A. E. funt famillèsiam
ulorum D. H. etiam illi cum arcubus

tandem habebunt rationem.

P1111511.

Hæc ex prima parte facile deducirnr.
Scâorum DBC. HFG: anguli G 8.: H
fun: æqualcs: ergo arcus BC. FG: 8c

lama



                                                                     

sac Eucmms Lina San-us.
laura DB.DC. æqualia HF. HG: ergo
fi fuperpOnantur congruent: Ergo Seâo-
resDBC. HFG erunt æqualcs.

Siniiliter fi angulus GHK fit a) FHG :
feâorcs congruent, adeoque Seâor GHK
a feâori FHG hoc; BDC: Ergo feâor
FHK duplus cri: (doris FHG f. BDC.

Bodem modo fi fit angulus F H L tri-
plusD , cri: argus F,G KL triplas B C:
adeoquc Seâor FHLKG triplas feôtoris
BDC: a: fic in infinitum.

Q a. D.

FINIS.


