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LECTOREM;

ELcmenta demon(trare aggre-
dior Euclldis, Hlufkris Ma-
thematici , qui tum propriis in-
ventis, tum abaliis inventorum,
que pallim difper(a jacebant, col-
letione & julta ordinatione Ma-
goi adeptus Geometrx nomen,

" de omni Mathefeos optime me-

ritus eft ftudio: id quod abunde
teftatum faciunt tot do&iflimorum
virornm commentarii, quibus
hzc Elementa , quorum utilicas
~paucos latet, per multacelebrata

{unt fecula.
‘Admirandz fane funt Theo-
‘num, Proclorum , Commandi-
A an
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" PRAEFATIO.

norum , Clauiorum, Bettinorum,
& aliorum nominis haud obfcu-
i Mathematicorum lucubratio-
nes, quz adeo_fertiles funt ac
dlllJCldx, ut univerfz Mathefeos,

‘quantum imo plus quam fuﬂicnt,
exinde depromi queant fundamen-
ta. Quare ego, neactum agere
videar & aliorum folummodo re-
petere dicta, quod rem ipfam
{pe@at & hujus Opufcuh, quem
intendo, fcopum paucis eloquar.
Ommum Mathematicorum, qui
in horvm Euclidis Elemcntorum

dilucidatione & demonftratione’

pofteritati fuamprobare {ategerune
Jinduftriam , non una eademque
obfervatur methodus s aliis qui-
dem veterem & ab Euclidetradi-
tum nobla {ervantibus ordinem ;

aliis
FN
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PRAFATIO.
aliis vero non mordicus iti or-

dini inharentibus, {ed veritatum

iis comprehenfarum maxime na-
turalem contemplanribus conca-
tenationem, Ego ncglecta pofte-

-riori hac demonftrandivia, illo- -

ram , qui Clariffimi Geometrz
authoritate ducuntur & veneratio-
ne , caltra fequor; in quorum
partes me vel unica hac trahit ra-
tio, quodillis, qui horum Ele-
mentorum notitia jam quodam-
modo funt imbuti, adf{ublimio-
ra Veterum Mathematicorum e-
volvenda opera faciliorem longe
{uppeditare mihi manuduionem
videantur& aditum, Licet ab al-
terd parte minime fua laude defti-
tuendi fint, qui liberiorem ineun-
tes viam & rerum ipfarum, ‘quan-

A2 " tum



PRAEFATIO.

tum fieri poteft , naturalem fe-
quentes du&tum, proprioingenio
& ratiocinio lmrc maluerunt
quam Veteris jurare in Verba Ma«
giftri.

In quo laborum genere haud
poﬁrcmo loco collocandi funt
clarifimus Chriftophorus Stur-
mius & Ignatius Gafton Pardies,

uorum alter natione Germanus
in fua Mathelt enucleata , alter
~ex Gallits ortum ducens in {uis
Elementis Geometriz, non{olum
Euclidis omnibus, verum etiam
pracipuis Apollonii & Archime-
dis demonttratis theorematibus ,
haud exiguam {1bi apud poﬁeros
gratiam conciliabunt & laudem.
Cum autem hzc Methodus , ut
modo dixi, nos ab Antiquorum
de-
ENC
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PRAFATIO.

demonftrandi- fontibus  alienos
reddat nimium , pralcriptumEu-
clidis potius quam alium fequi
placuit ordinem ; cui tamien me*
non ita mancipare in animum in-
duxi meum, ut illum uvllo inlo-
co invertere nefas duxerim :  Si-
quidem Benignus comperiet Le-
¢tor me non raro in demonftranda
aliqua propofitione fequentem &
nondum demonftratam vocare in
auxilium; quam tamen transpo-
fitioftem -haud mediocrem affer-
re facilitatem non minori cum
brevitate conjunétam videbit is,
qui infpitere dignabitur noftram
demonftrationem ad ¢ Libri I pro-
politionem , eamque conferre cum
‘Clavio, aut aliis, qui huic Pro-
pofitioni multo plus quam altero

A 3 tanto



PRAFATIO.
tanto longiorem ac¢commodaruat
demonftrationem; cujus prolixi-
tas multorum tyronum vel maxi-
mam in difcendo frangit conftan-
tiam; preterquam quod fuz de-
monftrationi immifceant 2qualie
tatem angulorum infra balin, cum
dno zqualia produ&ta finc latera:

qnx tamen zqualitas iftius Pro-
pofitionis primarium minime fa-

cit fcopum. Cui malo ab omni
parte noftram demonftrationem
remedium afferre putamus. Nec
hui¢ tranfponendi methodo fcru-
pulum Mathematicorum figic ri-
gor, qui Paralogifmos’, Princi-
pii petitiones & {ic di&os Circu-
jos evitandi ftudio omaem fuam
vim referens acceptam, priorum
per pofteriora haudquaquam a_d-

o~
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PRAEFATIO.

mittit demonftrationem. Sic e-
nim noftris ordinatis demonftra-
_ tionibus, utpropofi tiones prace-
dentes ope {equentium demon-
{tratz, larum demonftrationi vi-
ce verfa non iterum inferviant ,
in iftum {copulum impingendi
ne minimo quidem laboramus
periculo. - Caterum ipfis Demon-
ftrationibus Methodum Algebrai-
‘cam applicuimus quodammodo,
ita tamen uc a tyrone debitam non
refpuente attentionem facile intel-
ligi poffint ; prefertim fi pagi-
nam, quam fignorum, quibus
utimur, dabimus interpretem &
huic prafationi immediate {ub-
jungemus infpicere non recufave-
rit: quo facto totius plurimarum
propoﬁ;ionhm demonftrationis

o - curfum
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PRAEFATIO.

curfum nullo negotio {tatim com-
prehendet.

Problematum quidem conftru-
&iones ita difponimus, ut fingule
illorum partes vel prinmo diftin-
guantur intuitu ; Theorematum
vero propoiitionem ftatim diftin-
&a, fiqux delideratur, excipit
. preparatio , quz claram ac perfpi-
cuam comitem habet demonftra-
tionem, ut ficomnibus & Proble=
matum & Theorematum partibus
fatisfatum ficabunde. Quid au-
tem porro in hingulis Libris, pre-
fertim quinto, prefticumfic, non
meum {ed 2quum Benigni Lecto-
risefto judieium. Cujus tamen fi-
duciz eam non poftulo interpreta-
tionem , ac fimihiipfi perfuadere
velim proveltiorum ad alteriora
afpiranti
[
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PRAFATIO.

afpiranti nihil hic defiderari curio-
fitati; cum non fercula doétorum
palatograta virorum condire, {ed
Tyronum Mathematici fudii cu-
pidorum vota qualicunque hoc
meo implere labore unicehabeam
in{capo; quem fi mihiaflequide-
tur,. tum fubidonea forma edito-
rum; quorum jam diu laboravi.
mus inopia, exemplarinm defe-
¢tum {upplendo;tum quam pluri-
mas horum Elementorum propo-
fitiones noxio prolixarum nimis
demonftrationum nudatas invo-
lucro; in clariorem, ut fpero pro-
ducendo lucem; abunde futurnm
puto, quod mihigratuler. Hilce
vale, Benigne Le&tor,& fi quid hoc
opufculum contineat proficui, in
tuum “verte commodum,

*  Exe
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EXPLICATIO
N OTARUM

\ N E Tyronum in demonfirando

ardori vel minimam inficia~
mus moram, datamin Prefatio-
- meliberamus fidem, illique nota-
rumac [ignorum, que demonfira-
tionum brevitali mfervire feci-

mus s fignificationem fubjungimus.

1.

Nota 0 fignificat equalitatem;

ut A0 B, sdem eff ac fi dicam 4.
eft equalis B. _

2. :

Nota < indicazmajoritatem;

guare fioccurrat A < B, intellige
- Aeftmajor quam B.

3.

Signum > minoritatem expri-

mit: quare A> B fignificabit 4
eft minor quam B,

. 4. Nota

[

%
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Explicatio Notarum,

4
- Nota -\~ vel plus [ignificat
Additionem s adeoq. A--B, idem
fitac Acum B, vel A& B fimul;
vel Bipfi A addendumeffe.

5.

- Nota —— [enminus (ubtratio-
. mem dicit . ut A~ B fignificet
A minus B: vel A dempta B;
. el B ab A [ubtrabendum effe.

6.
Sioccurrat alicabi hac formula.
A o B),

Do C/™

Al Do B - C.
imelligendum eft abuna parte A
& D debereaddi, utetiam abal-
tera parte C addendum effe ipfi B :
& tum priorem [ummam A-\-D
effe equalem pofieriori B - C.

-per Axioma [cilicet primun:.

' * 2 \Yi
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Explicatio Notarum,

7.
Si wero [efe offerat talis defi-
gnatio .-
A 0 B\
D» C/°

A DoB_C.

illa fignificabit’ ab wna parte D
fubtrabi debere ab A, ut & abal-

tera parteCa B, & tumprimum
refiduum A—~D pofteriori B —~
C effe zquale. :

8.

- Eadem formula etiamnon raro
occarret applicata fignis <& > .
hoc modo. o

i
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Explicatio Notarum.

& tum intelligendum ef? po/l fa-
¢Zam additionem fummam A~ D
effe vel majorem in figno < < vel
zzm)rem in {igno > quam [umma

Nec aliter. fi loco) A occnrat)
S wvel S (demorabitur refidunm
A D effemajus in figno <-wuel
munus in figno > quam refiduuns
B —C.idquod exnumero 7 (uum
 ducit fundamentums.

. 9.,
Si in materia propormmm /2

offerat.
A._.B._.C/D.

“Velin numeris
4 — 8 = 3/ 6.
denotat quantitatem A [efe habe-
re ad B, ficut C (¢ habet ad D:
velnumeram 4, [e babere adnume-
ram8, [icut 344 6: adeoque ifta
guatuor e[fe proportionalia.

- * 3 | I"o. Li-
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Explicatio Notarum.

10.

Litera X cum duobus panﬁi.f :

utringue notata hoc modo -x -

[ignificat multiplicationem : ut fi

occyrrat A -x- B, defignat A
per B multiplicandum effe, ut ita

fiat reciangulum AB. Eodem modo

4 +X - 8 fignificat g debere mul-
tiplicari per 8: quz tamen mul-
tiplicatio mon femper abfolvitur ,
ut clarius pateat ex quanam mul-

tiplicatione aliquod produélum fit

gtﬂﬂ'dt um.

II‘

Nota O, cujus omnia latera
[funt equalia, [ignificat Quadra-
tum: wt O AB idem eff ac Qua-
dratum AB. :

- 12.

Nota =, cujus latera funt in-
#qualia y denotar Parallelogram-
mium Reliangulum, vel [implici-

i fer
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Explicatio Notarum.

- ter Rellangulum ut [i occurrat
= CD, idem erit ac Rectangu-
lum CD.

13.

“Nota |/ [ignificat radicem als-

cufus quantitatss ; ut | AB, de-

notat ex AB extrabandum effe ra-

dicem: [imiliter /12 valt, ut ex

12 extrabatur radix , que non a-
Jiter quam per ) 12 de(ignatur,

14- _
In demonfirationibus non paus
cis quedam litere occurrunt , in-
fra feimvicem f[cripte, camlinea
intermedia ; quodubique in genere
fignificat inferiora [uperioribus ef-
Je ®qualia ; ac proinde inferiora
i locum fuperiorum effe fubflituen-
da ac ufurpanda: quemadmodum
hoc in [pecie etiam notavimus ad
demonfirationem Cafus 3. Pro-
pofis. 35, 111. 1d quod etiam in
propo[.36. 111, probe mtarzdum:s_
_ o i
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Explicatio Notarun.
Similiter in Proportionibus hoc
“ebfervandum eff bene y quando
una quantitascollocatur [upra a-
lawm: twnc inferiorem legendam
effe pro fuperiori, cum [fupponan-
2ur inter fexquales effe : Exemplo
Jit demonfiratio propofitionis 3, VI
que eff pag. 411. que fic bavet ,
Tri.Z~Tri X= AE/BC.
feuY.
dicendum eft Triangulum Z (¢ ba-
bet ad Triangulum X boc eff Trian-
gulum 1 : ficat bafis AE [¢ habet
ad bafin BC. o

15.

Pro citationibus marginalibus
B0tandum: Privmum numerum mi-
.morem [ignificare propofitionem ,
Jecundum <ero.-majorem denotare
librum : wt 4.111. quantam pro-
politionem Libritertii dicit : & fic

20rro in ominibus alivs. :

LU-
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EUCLIDIS
fBLEME’NT‘bRUM

LIBER PRIMUS.

Vm fcxentwe nomcn folum-

‘ ‘modo mereatur illa cognie
tio, quzex certis & indu.
bitatisdedu&a principiis, omnem
vel leviflimz dubitationis difcu-
tit nebulam ; Machematica pro-
culdubxodlfcxphnaz maximo cum
jure hoc fibi vendicant nomen,
Cum enim in aliis difciplinis tam
fzpede conclufionibis non aliani
ob caufam- quam prmcxpxorum
ambiguitatem coftentionis ferra
_reciptocetur ; Mathematxcm vel
ob hoc folum illis palmam prz-
- ripiunt, quod conclufiones of-
ferant, nan ex verifimilibus &
affenfum emendicantibus, fed ex
fimpliciffimis & intoncuflis dedu.
¢tas principiis- Quid enim certi+ -

A N U
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9 - -Ewcriorg <
tudinj &- veriatis' propagationi
magis contrarium, quam 1 ali-
cujus materiz pertraltatione .de
varia & nunquam ferg fibi fimi»
li vocam figuificatione (xpius re-
_petita difputatio ? Quid nos-in
majorem circa conclufiones deji-
-¢it flu&tuationem, quam fi illas
fuperftruamus affertionibus aut
temere affumtis, zut non proba-
tis? quorum unum ficontingata
veritate recedentes in turpifli-
~ mum incidimus errorem ; quod
~ {i vero ajcerius femitz prementes
veftigia veritatem aflequimur ,
non firmium noftrum ratjocinium
fed cafum nos co dedusifle certq
certius exiltimandum e}, =~
A quo ‘duplici vitia Mathe-
matici fefe amnino pre(iterunt
liberos , ‘tum Definitionum fua-
um claritate omnem_vocabulo-
rum & terminorum, quasin de.
monftrationum progreflu adhi-

tum

 bent o ambiguaitatem toliendo ;-
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Liser PrrMus, §
tum premiflorum . Axiqmattioy
evidentia & naturali- certituding
firmiflitauth *© demonttrationibug
fubftruendo fundamentum. -
- Hinc eft quod fludia Mathes
matica, ex primis & fimpliciffi- -
mis émergentia prin¢ipiis ad fam’
fublime perfe&ionis faftigivm
prove&ta cetnere licet. Hinc eft
quod illz {cientix, quz in fuo
~ initio & quafi nativitatis momen.
to humi repere & pulverem lam-
bere videnturs relia terra peg
aerem volitantes,” ad ipfum Coe4
lum afcendant, illiusque aliis in.
accefla atcana inconcuflis calculi
fui fubjicfantlegibus. =~
 Horum autem Priticipiorum {
quibus tota Mathiefis ortum, pros
greflum ;- omnemque ‘qua emis
net evidentiam acceptam refet.
- re debet, genera funt eria: Des
finitiones, Poftulata, Axziomata.

A3 . 2.Pas
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4 . Bucgipis. . : I
“DEFRINITIONES. 1
e : . L)
. 1. Punitum eff , cafus pars |
wulla. . . . o
. Pacile concipimus tale . pundum in
*" reram natura minime dari, Quicquid
enim eft, ant ad Spiritum refertur aut
ad corpus: némo autem facile fibi per-
fuadebit fcientias Mathematicas Spiri-
tum aut rés fpirituales &. omnl materia
~ éarentes’ pro fuo fubjeto affumere, cum
agat de corpore quatenus menfuram & ad
alia corpora proportionem aliquarg ad-
mittit 1 unde patet omne punGum quan-
tumvis parvum ¢oncipiatur 4 pertinere ad
corpus,, cfle ipfumcorpys & zque ac cor- |
}:_us trindm admittere dimenfionem , fc.
ongitudinem laticudinem & profundita-
tem: licet enign punéa poffint occurreréd
adeo ‘minutay ' ut harum_ dimenfionum
accufata diftin@&io vel intenfiffimam fen-
foum fallataciem, longius tamen patens
‘tem_vimnoftrarum cogitationém non ef-
fugiunt, cum femper in illis deftinguere
Ticeat partem dextrama finiftra, fuperios
tem ab inferiori. B L
Si vero ab illis punis in noftra co-




- Liser PrRIMUS. ¢
witatione trlnam iftam dimenfionem ab-
rahamps, camque licet iftis propriam
& {émper inhzrentém » iniltis non con-
fideremus , ebtinemus pun&ta Mathe-
maticay-quz ad fen{um noftrum relata
acutiffime acus- impreffo veftigio aliquo
modo defignari poffunt 4 .in quo {enfus
dubium relinquunt, utram longitudo la-
titudinem fuperetnecné 5 anvero latitu-
do loggitedinem excedat ¢ & utrum qual~
libet ex his profunditate Gt major,
: 2. Linea vero longitudo latity«
dinis expers.

A————g

Quemadmodum a parte rei non da=
tur- punGum omni prorfus ‘dimen(ioné
carens, ita nec datur linea longitudinis
tantum capax ¢ quare etiam per abftras
&ionem in linea unam fantum confide<
ramus dimenfionem fecundum longitu~
dinem, fepofita latitudine cum profun~
ditate. Ad cujus confiderationis imita-
* tionew in communi vitz ufu ulnam te-

, '!, A3 ~ bus
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¢  EucLiprs
bus menfprandis folumrﬁodd ﬁppﬂct-
mus fecundumh longitudinem 5 reliquis
dimenfionibus in latitudinem &proﬁmdx-~
© tatem negle&ts.
+ Caterum line * gencraaoﬁerh hoef
' modo concipere-ficet. 'St cdniflderemus’
pun&im quoddain -in gliquo | loco ‘con-!
ficutom inde ‘moveri incipete; ita ut:
motus. fui -vifibile' relinquat. veftigium §°
Hud. niobis exhibebit hncamboc medo\
encratam, - - -

_Quia autem iflud pun&um ab uno Jo-
¢o ad alium moveri poteft vel d?er viami
teCam vel per curvam, utivideréeft in
lineis AB, C D, inde oritur linez di- -
vifioin Re&am veTCurvam. <
3. Linee autem teMz [unt
. pam‘fa e
Hoc faale mtcﬂloltut €x lmez jamm
- allata generatione quod nimirum idemt
#lud punGum duod in ‘principio fai mo< -
tus erat in loco A vel C, 'in- ﬁne per-
veniat ac fubfiftat ifiloco B vel D

- 4o Linea m‘ia ef, qu: ex lqaa
/aa intcrjaces puuila. Ve




Liser Prixvus, .7,

Vel cijis pundta extisma cbumbragg
_ pmnia_mcdia :s ' l

Vel "'m,macarum', qua punoad

pun&tum duci ‘poffunt, Juxta Archime-
dem. .
 Ex quibus per definitiones contrariag
facile innotefcit queenam fit Linea curva,

© 5. Superficies eft que longitu-
dinem latisudinemque tantum has

bet.. A
o SEEIRECI

+

B C

Sicut non datur punGum cum pulla’y
nec linea cum una tantum dimenfione,
fic etiam a parte rei non datur{uperficies
cum duabus , fc. longitudine & latitu~
dinetantum , feclofa profunditate , quz
jdcirco noftro tantum cogitandimodo a
reliquis feparatur a¢ in sorpore non con-

{idegaswr, - Su-
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4 . .Buerip1si -
Superficiei autem generationem hae
“ratione concipere poffumus.
~ Cogitemus pun&um A verfus partes
inferiores motum deferipfiffe lineam re -
é&am AB; deinde eandem lineam AB
wmoveri incipere verfus - partes dextras ,
donecliiga AB perveniat ad locum DC,
‘Patet iftq mota punétum A deferipfifle
lipeam AD,- & pun@um B lineam BC
vemadmodum etiam omnia pun&a in-
termedia linez AB fuas lineas defcrip-
fifle concipiendumeft : utex tali motu
linez AB generata fic Superficics,
. ABCD' I .

6. Superficiei autem extrema
funs lince.

Quad facile- innotefcit ex illis qua
circa fuperficiei generationem modo di-
Ga fone. »

" Quemadmodum autem antea pro di-
- verfa anotus via vidimus lineam genera-
riaut Re@tam aut curvam?y eodem etiam
modo per diverfum linez motum fu-
perficies defcribityr aut ReGafeu Plang

e Curva,
y Pla~

- e e g e



g

LIBER Pn:Mus.‘ .9

7 Plana ﬁcperﬁm: ef,. q“
ex aquo [uas mm]acet re

Qiz antea de linea re@a d.l&a fune; 5
fimiliter hic applicari poffunt.

Hing nullo ncgotno mtclllgnur quzev
nam fit fuperficies curva, -

8: . Planus autems angwlus eff
duarum linearum in plano fe mu-
tuo tangentium & now indirectum
Jacentium, alterius adalieram in-

clinatio.

Ad conftituendum angulum ?lanum‘
feu angulumin fuperficic, requintur. - -

L Utduz linez fe mutuo tangant,
. 2, Ut



70  .EucLipis
2. Ut non_jaceant indire@um, fed
una ad alteram inclinet, '
Quemadmodum utramque hanc con-.
- ditionem cernere licet in angulo CAB,
. ubi duz linez AC. AB , .fe invicém
tangentes in pun&o A, non jacent in
direGum, fed ad fe mutuo inclinant,
Non autem pauciores nec plures dua-
bus adangulum planum exiguntur linex:
- Non pauciores, quia fi unicz ilta li-
pes dividatur in duas, duz illz {bi ja-
cebunt in diretum; id quod repugnat fe-
cundz conditioni, :

Non plures, quiaex:gr:tertia AD,, ]

{i cum reliquis in eodem fit plano, non.
unum fed duos faciet angulos DAC,
€AB: {i vero fit exera planum reliqua~
rum linearum,. non angulum faciet pla-
pum, fed folidum, cujus Definitionem
Euclides libro x1..¢tradit.

Quia jam natura anguli- plani confiftie
in duarum linearum ad fe invicem incli-
natione, patetangulialicujus quantitatem
non confiftere inmajori vel minori lon-

itudine linearum : fed tantum in illa-
zum majori.vel minoriinclinatione ; duz
enim linez majoreseandem poffunt ha:
bere inclinationem ¢um duabus minori-

' bus,

[
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Liser Primus 1r’
- bus, minime mutata anguli quantitate,

_ Deindenotandum Geometras ad de-

fignandum aliquem angulum. tres adhis
bere literas ; quatum -media pun&um

denotas ad-quod linex angulum conti
nentes concurrunt, Ut ad denominan-

dum angulum qui ad pun&um A, con-

ftituitura duabus lineis AC.-AB. feribis/
tur angulus CAB : vel ab -alfera parte.

angulus DAC eft quiin punto A fis

alineis AD. AC, :

Nos aitem brevitatis & pepicuitatis
gratia in fequentibus non femel loce
trium literarum angulo defignando adhi-
bemus unam ipfi infcriptam, -

Utad nominandum angulum DAC.
efteremus angulum P. fic etiam locoans

guli CAB fcribemus angulum O.

9. Cum autem comtinentes ans
- gulum linee fuerimt refle, reftis
lineus appellarur angulus.

Accedit Euclides ad anguli divifionem. -
Supra vidithus linearuin duo effe generay
fcilicet illas effevel reQas , vel curvas.

Quia autem ill2 tribus diverfismédis
poflunt ¢onjungi, fe: velre@a cam ro-

B a ’\@ai
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Qa: vel reQacum curvay vel curva cum

«carva; hinc etiam tria oriuntur angulo-
fum geue’ra. : '

. Primus quippe: cafus fuppeditatangu—- .

Jum re@ilineum , cujus Definitionem
+ - hic tradit Euclides.
Secundus cafus nobis dat angulum

mixtilineum , ' cujus mentionem -fa&am
. » o . . Y
videmus in Libro IIL Tertius denique

cafus conftituit angulum curvilineum,

10. -Cum vero reita AB refte
CD infifiens duos Angulos ABC.
ABD zquales inter fefacit; Re-
CTus eff uterque zqualium angulo-

rum: & infifensreita AB voca-

‘tur Perpendicularis linee CD.
cui infiftis. -

’

¢ B B

" Anguli ABC. ABD dicuntur re&i, -

quia lnea AB, ipfi CD ita directo fita
: . in-

¥
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infiftity ut sbuna parte non magis incli-

net verfus BC quam %b altera p arte vers
{us BD

I Oétuﬁu angulus EBC e/f s
qm retto ABC magor eff.

12 flmtm' vero. EBD , qid
recto ABD minor eff. -

In tribus hifce definitionibus Euclides
tradit- anguli reQilinei fubdivifionem
etitam a ‘tefplici linearum inclinationis
?orma' qua ab utraque parte vel eft 2-
qualis; velab una parte major altera; vel
ab una parte minor altera: ut in Sche-
mate vxderc eft, '

13. Terminus ejf qaod qlmqm‘ :
eff extremum.

B3 Ut
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Ut punétum linez : linea fuperficiei ¢
foperficiés corporis] -

14 Eigura planaeft fuperficies
plana , una el pluribus lime:s un-
" dique’terminata.

Cum lijez fint vel reG vel curva,
illzque t:iBBBs modis poffint coujungi §
figurarum plaparum inde otiuntur tres
fpecies. _ o .

Curvilinez,, quz velunavel pluribus
- curvis terminantur, Una terminatur-cir-
culus , cujus definitionem ftatim tradie
Euclides: , 4

-Mixtilinez , qua partim ¢urvis par~
tim reéQis terminantur : huc pertinent
femicirculus & fegmentum Circuli,

Re&ilinez qua folis re&is terminan-
tur, quz comprehendunt omnia poly-
.gona five regularia five irregularia,

15. Circalus eff figura plana
Jub una linea curva “DCF com-
prebenfay que vocatur Periphe-
. ¥ia: adquamabuno punito Aeo-
T8m que inira figuram funt pofi=
: : L f{\,

,
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14 5 omnes cadentes refe AB,
‘D. AE. AG inter fo aquales
Sunt. -

Proponit Euclides definitionem Cig=
culi jam delcripti, cujus delineationem
& generationem hoc mode concipere
poflumus. Du&afit quzlibet re&a linea
" "AB, cujus una extremitas A ponaturims

mota & affixa planoy altera vero extre-
mitas B cum tota linea moveatur circa
pun&um A, perloca AD. AE. AC.
AF , donec tandem redeat ad locum
AB, unde moveri coeperat: ifta linea
AB hic circumdultione defcribet cir-
culum BDECF. s '
' Ex qua delcriptionis forma patet
omnes Radios cujuslibet Circuli eflein--
‘ter fesequales: cum linea AB, cujus -
circumvelutio circulo ortum dedit, per
: : omniy
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omnia loca, AD. AE. AC & (imilia

tranfiit , adeoque punGum B fuit ali- -

quando in pun&is D. E. C. &c. adeo-

quelinez AD. AE AC, funt azquales‘.\

\

cidem linez AB.

. Hinc jam ttiam immediate fequitur
omnia pun&a circumferentie= DCFB
equaliter diftare 2 punto A.

" 16. ]lfad autem ‘pdhﬂa})t 4

centrum circuls dicstir.

17. Diameter Circuli eff reita
guedam BC per Centrum A du-
&ta, & utringne in puncélis B.C.
peripheria terminata; que & Crr-
culum bifariam fecas.

Utlinea in Circulo du&a fit Diame-
ter duz requiruntur conditiones.

I. Ut tranfeat per centrum,

- IL Ut ab utraque parte terminetur
"in peripheria, .

‘Adeoque omnis linea, harum nul-
Jam aut tantum unam habens conditio-
aum, Diameterdici nullomodo poteft,

‘CazteramDiametrum circulwn divide-

: o : Ic
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xe bifariam pater ex eo quod tranfeat
per Circuli pun&um, quod ex omnibus
medium eft ; quia fcilicet eft medivm
omnium Diametrorom quz in Circule
ducx poffunt.

Sequitur ‘jam fecunda fpecies ﬁgura~

rum, nempe mixtilinez.

18. Semicirculus autem BDE
CAB eff figura, que continetur
Jub Diametro BC, & dimidia
c‘:‘rcam eremtia BDEC.

19. Segmentum circuli }ff figu-
raque continetur fub qualzbet re-

Za circula m/mpza ab/aﬁk \
peripheria. :

Segmentum, cxclufo fcmmrculo, cft
duplex 5 wvel ma)us Scmlcu-culo > vel
sminus, .

Segmentum majus eﬁ illud in quo re-
peritr centrum,

"Segmentum minus ef} illud quod cen~
trum’ non ¢ontiner,

Nunc Euclides aggreditur tertiam fpe-
;x;m figurarum f¢; re@ilinearum,

C 20, Re—



' -;ﬁ EucBipis: -

20. Reitilinge ﬁ:gune /:‘mt qus
Jub re&zs lmns mntmewar. o

\

Dzﬂ:tnguuntur autem rur(us hg ﬂgu- _

rx reQilinex in tres Tpecies; vel enim
{unt Tnlaterz, vel andnlnter:e 5 vel
Multxlatera;

21 Tnlatme qmdem )@um

Junty gue [ub tribus.

22. Q«adrdaemwwqw jui
guazm)r.
Maltilatore. demque qine
/ub plurzéx: quan guamar reﬁ’x:
;omprelaenduntur.

Generali vocabulo he dicunter Multi-
iatcrz ad infinitam nominur cvxtandam
_multicudinem.

. Jam cum liguratum re&xhneamm pris
mam {peciem conftituant ﬁguraz Trila-

- gerz, feu vulgo fic di¢ta Triangula ,
illorum divifionem proponit Euchdeé,
petitam ex confideratione tum laterum ,
tum angulomm » Guorum numerus (ut
& ;n ompibus ﬁsur;s reQilineis) eft

F‘j‘H?
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f#qualis ! quippe triangulum tot consi-
fict apgulos quot latera, =

Triangulum refpeQu htesum eft tri.
plexs Equilatcr’um, Iofceles , & Sca-
lenum. B

24, Triangidup aquildteramt
efty quodirig lgters habet .equqlia.

: Bv- S .d —_—
i, Ifofceles autem, quod dus
anium babet aquilia :4By AC.

0 l‘ A

Ci 36 S
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" 36. Scalemum denique quo‘d,'t'r'ié ;
inequalia babet latera, : '

o

_ SecundaTriangulorum divilio pro fum'-
damento habet tres angulorumdpecies ;
{c :.re&uln,ob;ufum & acutum; hinc enim
Triangplum dividigor in Re@angulum 4
Obtu angulum, & Ac,u:ingulum.

—y

27. Trianguluns reciangulum ¢f?;
24% unum babet angulum reltum

A&

< o
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28. Obsufangulum eff , guodw-
nim biges angulum CDE obtu-
Som idefi majoremretio -

29. Acutangulum dehiqae‘qw?
zresangulos- F.G. H. babet acu<
Zos, hoc ¢t minores recto. .

Sequitur jam fecunda Tpecies figufa
tum re@tilinearum : fcilicet Figure Qua-
drilatere, Hz auterh ab Euclide recens

fentur quinque: Quadratum _Ftﬁ' raak

tera parte longior 5 ‘Rhombus; R
boides; - & Yrapezia. o -

- 30. .Qua_dratnm eff, qwd ";
quilaterism oft & reclangulam, -

DG)
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T 3x. Alters parte Iong‘o; _ﬁ"ga.. ’

raeff s queveltangulsqusdem s a.,
aquilateranon ¢fp. .

, E —gs .
. . - .
!
: . » i
. v | .

- 32, Rbombus awgem, quz £-
quslatera quidem , [ed reliangula -
non e.ﬂ.'. . =

N 3'
~ 'Y '

33, Rhomboides eff, que ad-
- wer[a & latera & angulos equalia,
imer fehabens, neque squilatera |
eff - meghe refiangula.




ann Pmruus. 13

34. Trapezza demqu ﬁamtar

(rehqu figure quadrilatore , que .

-adwwllam ex guatsor. prm'ednm-
bus referri py ﬁt

-39. Reilie lines paralicie fox
tqmdzﬂantes AB. CD-funt, yus
#n eodem plano exiftentes, > utnm-
que in infinitum produttz , adean-
dem diftantiam a f¢ invicem ma-

‘ment remote ; :4eagae mmguarlo
famurrmt

c———>D
Non omnes linez , quz nunquam

con;ummt, Pa;allelz d;;r.ndx funt;
o G“m




hd
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cum dentur linez , quz li{cct; mul in in-
‘finitum producantur, ita ut ad fe mutuo
‘in infinitom magis ac magis ac¢edant ,
nonquam tamen concurrent ; ut Hyper-
bola & rea ligea ; Conchois & reQa
Jinea; Duz zquales Parabolz circa ean-

dem Diametrum : quez idcirco nequa-

guam dicend funt parallele,
. Unde facile manifeftam evadit ad na<

. turam paralle}ifmi neceflario requiri 2- .

gqualem ab omni parte diftantiam : quam
conditionem ab Euclide omiffam nos
cum celeberrimo Tacqueto adjecimas. -

. Caztorum linearum parallelarum , quas
Enuclides ue - jam delcriptas confiderat ,
generationem & delineationem duobys
modis concipere poffumus. '

F‘ D

- B

PR
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 PriMus Mopus
" . .. L ]
" Ponamus lineam CA perpendiculari-

ter infiftere. linez AB, utangulus CAB
fit reQus; deindecqgitemus lineany GA

una Qg extremitate moveri fuper lineam -

AB,, ut femper ipfi maneat perpendicu-
laris 3 fi jamlinea CA hoc fuo motu pet-

veneritln DE, punGum C defcriptam .,

relinquet lineam CD ,. quz ‘nunqyame
potelt magis recederealinea AB, necad

spfam prapius accedere, cum linea AC .

durante fuo fotu femper fuerit eadem &
~ fibi zqualis : adeoquelinea CD in dmnf-
bus fuis pun&is manet cum- AB in ca-
dem diftantia, & fi ifte motus linez.
CA in infinithm duraret , etiam linca
CD in infinitum ab AB diftaret, :3dec-
que nunquam-cum illa concurreret: un-
de jam certoconcludere dicet lineam €D
hoc modo generatam linez AB effe pas .
rallelam, -

" Deinde cum jam conftet lineam CD
non pofle magis in uno pun&o ad li-
neam AB accedere aut ab illa recedere
quam in alio, fequitur lincam CD ad
lineas CF, CA habere zquilem inclina-
tionem, adeoque per deltnitionem Per-

.

~

D pen~



36  EucrLipis
pendicularis angutum DCA effe reGum,
& aqualeny angulo CAB qui pofitus eft
- 1eGus 3 adboque duos angulos’ interiores -
ACD. CAB fimul fumtos effe zquales
~ duobus re&is. 1d quod natura parallela-
ftm AB. CD- hac fationg defcriptarum
" emning requirit, e
R S
T A — €

B P

‘Secunpus Mgous.

ki

- Ad lingz XL pum&um A concipia-
tur falta linea AC perpendicularis, que
licetin infinitumn producatur , nunquam
‘inclinationemquam ad AK, AL habet
(illa autem utrimque 2qualis cft) mutabit,
. ' cum
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tum ‘anguli quantitds non in majori vel
minori linearum longitudiné ', fed ig

majogi vel minoti inclinaione confiftat,
' Deinde ex alio quovis pun&e B cogi-
temys duci lineam perpepdicularem BDj
quz ctigm licet iufinite protrahitur , nide
quanyaliam acquiret inclinationem ab illd
quam jam habet ad lineas BK. BL.
Cum jam linea AC in infinitum pro-
ducta-non pofiit afcendere verfus fupes -
tiora nec defcendere verfus inferiota: fi-
militer linea BDwetiam in infinitum con-
‘tinuata nec altiora nec demiffiora peterd
poffit s .neceflaric’ fequitut iftas. lineas
AC. BD femper fervaturas eandem a -
fe invicem diftantiam nec concurrere pofld -
unquam ; adepgue juxta hanc definitio-
new illas effe parallelas. .

36. Paralielogrammun eff. fi:
gura quadrilatera cujus bina oppo-
fitalatera funt paralicia [en 2qui-
di/z'antia.j"‘ e T

37. Cum Yero inparallelogtammo

- Diameter BD duita fuerst, due-
que recie CF. HK lateribus pa-

rallele [ecantes ‘Diametrum ins=
. D3 ud
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W0 eodemque puntio G, itaut pa-

zallelogrammum difiribusam (it in

quatuer pardlelogramma; illa per
ue Diameter non tranfit, [cil:

AG. GE. appellantur complemen-

ta corum que circa Diameiruns

confiftunt , ut HF.CK,
| “'.5 ¥ »
. : .
o K i
B

.
Posru'La T A

- 1. Poftuletur a quovis punilo
> A ad quodvis puniium B reitam
 lmeam AB ducere. -

4

ATTB

- .ty

H

ne

ey




" LiserR Primus. 39
2. Kt terminatam reitam AB
- incomtjnuwmreila produsere in C,

P

£

[

.Et qmm:: centro A & quo-

- Libsk radio 4B, AC. 4D. AE_

 circulum de/méere. -
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» - " N . N
AX1oMa r’”A-."

1. . Que funt mlem agqualtd
t5 inter [e Junt equalia.

2 81 equalibus ¢qualt4 d_ :

dantur tota erunt aqualw

3. 5i ab aqualxbm cqunlut :

| demmmr ‘refidua manehmt
equalia. . .

4. Si quaakbauqualm ad-
jesta fint, tota funt m.zqmlm.

§. Si ab tmgmdtbm equalia
 ablata fint ; rclzqua ﬁmt ine-
‘qualia,

6. E¢ qm qufdem fuut du-
plicia, inter ¢ funt aeqmdm.

~ “Idem mtcll:gcndum dc trlphcrbus-g

. quadruplicibus, qwntuplncnbus &fic in
infinitym,

- e R 7. Et

S e
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7., Et qlm e]ufdem Junt di-
tmdm inter /E [m: zqualia.

- Ncc hoc axioma fe tantum rcﬂnngtt
ad parrea dimigdiass fed etiam in tertits, -

" quartis; in guintis & fic porroin, mﬁmtum‘
?ualn ‘habet veritatem,

| 8. Que congruums f; j‘btmntua,
B ;mter .&{um ¢qu4/m

, L

r S1 primo coacxpxamus lmeam DE'
“fupesimponi linex AB', ita yt puntacx-
.trema D. A ut & E., B. coincidant; fi-
militer onnia pun®a intermedia line
DE chrrefpondeant: omribus  mediie
Pm&ls linez AB , pro certo hinc afferere
poffimus lineam>DE efle zqualem li-
nez AB: guia omnes pmeslmcz DE

exdmuffim conveninnt cym ommbus pal'-
. tibus linez. AB ‘

" Deinde
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> o2

: . e . )

Deinde fub qualibet incligggjone ad -
linez AB pun@um A ducaturlinea AC:
fi jam ad bnez DE' pun&um D duca~
tur linea DF, itautinglinatio inez DF
. ad lineam DE , {it equalis vel fimilis inw.
clinationielinez AC adlineag AB: &
linea DE fit zqualislinez AC+.& jum
angulus FDE - fuperimponatur#angulor
CAR, omniacorrefpondebunt’s fcilicet
linea DE cam AB, inclinatio cum: in-
clinatione, & linea DF cumi . AG, Adeo-
que jam non tangun linez congruunt fed
&anguli.. .

Si denique ducatur reGa CB, ut &
FE, & una figura DEF imponatur al-
teri ABC : jam etiam tertium latus FE
congruct cum tertio latere CB; adeo~
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que totum’ mangu}um -DEF congruet
triangulo:ABC : undeneceffario feqmtut
unum alten cﬂ'czquale -

9. Totum fua Imm majus q[l

‘10. ‘Omnes emgult reli mter
Je ﬁmt aquales._ .

Si in duas reﬁ'as A(‘.
BD reb'ia AB incidens interiores
€5 ad eafdem partes angulos
' ABD,BAG dudbus reftis mino-
ves faciaz ; produfie dme ille re-
Eiz tandem - coincident inter [¢
adeas partes , wbi ﬁmt it ngnls
‘ dtlolms re&f:s minores. "

Comnp i m hoc Axiomate mcntmncm
faciat Euclides duaruin lmcarum coinci-
" dentiz , -8 duorum interiotum annulo-
ram; facili negotio patet illud ahqno mo-
do refpeGum habere ad' Defnitionem k-
fearutn paraﬂelarum {uperins traditam +
eumque in ifta definitione nacc testia li-

‘ . E " nea
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- nea incidens, neg.duo anguli interiores
occurrant , fatgndum ingenve ¢rit, hi-
jus Axiomatis lucem in primo intuitu non
apparere tantam,quanta in przcedentibus
ftatim affulfie ; imo quanta etiamin omni-.
bus communibus {ententiis requiritur. .

o O?uod fi vero in memoriam revoce- -
mus {upra allatos modos generationis pa—
rallelarum , puramus inde huic Axiomati
multum affundi poffo claritatis, Symanus .
Ex: Gt: fecundum. . :

B[P

. Ibi quippe vidimus lineas parallelas AC:
BD ex fua natura & generationis moda re
quirere ut duoanguli CAB. DBA fint re-
&i, hoc cft iftios parallelifmi non aliud efle

fundamentum quam gum angulquugug




i
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'ABD fit refius ; {quod: femper fuppo-

mimus) ut alter BAC etiam fitreGus : a.
deoque ut linca AB perpendiculariter in
lineam AC cadens etiam it perpendicu-

- larisad alteram BD.

Si jam ex pun@o A infla lineam AC
ducaryr alia qualibet ut AE ;- ita utane

‘gulus BAE, fitminorre®to: illanecefs .

fario fi producatur magisac magis debet
zecedere ab AC: quia alias deberet aut
efle parallelaipfi AC, autiterum inalio
puncto cumipfa concursere : non prius,

“quiz habet pun@tum A commune adeo-

que in illo concidunt ; nom pofterius
quiatum duz re@z fpatium compsechen
derent , quod repugnat Axiomi fequenti.
Cum manifeftum nunc fitlineam AR
magis ac magis recedere abAC, etiam
patet illud non poffe fieri nifi illa magis
ac magis appropinquet ad alteram paral-
lelam BD; quod tamen in infinitum abl=
?uc concurfu fieri minime poffibile eft;
1 enim unius linez pynGum A ab altering
linez pun&o E ad cluamlibet diftantiam
remotum effe concipiamus3 & 2 puncto

A verlusE ducere incipiamus lineam ali-

quam brevem ; illa fi producatur, adeo-
que ab AC. masis 2. magis recedat s
R Ea 7

~
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neceffario ad pun&um E magis. aC ma-
gis: accedet, .dongc tandem porto paor
duia perillud punctum E tranfeay; -

.. 8i enim impoffibile fic.ytper E tran-
feat, e ducbus unum verum eft; aut a
puacto A.ad E. non pofle. ducilineam
seftam, quad repugmat poftulato primo e
aut. lincam: AE 5 {t quam proxime ad
punGum E pervenerit , aliorfum fe de-
serminareadeoque fe fleere; . quod:non
poteft effe nifi ex refa fiat curva: quod
tum-eft contra Hypothefin, . - .

Duz tamen adhuc difcutiendz reftant
difficultates , ~quz linearum AE, BD ne-
ceffarium vacillare faciant cancorfum,
.. ‘Primaeft, -quod: Hyperhola & reQa, -
LConchois & rectas duz Parbole #qua-
les circa eandem: diametrum. 5 fimul in

_infinitum produta nunquam concurrant, -
-1 Que tameri difficuleas evaneflcit fi eon-
{ideremus illas limeascfie extea genus k-
nearum, dequibusagie Euclides ia hoe
Axiomates exprefleenim tantumloqui-
tur delineis reétis; cum Aflympeoti fint
{faleem altera) ex liness mixtis.: - .

" :Altera difficuleas otitur ex. Clariffimi
Bettini duabis re@is (in Apiar. 3. & £-
. ratio Tom, 1. pag. 354.) que licetin~ |
:’« , T : . termos

\
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ternos anguios ducbus relis minores cffi.
-elant y f1 pmducmmr tamen nunquam
coincidant. :

" Sed mec hocnoftri Axiomais eviden-
tiam & vevitavem labéfaGtare poteft. Cum

itz linez non fimpliciter feu tanquam a
puncto ad pundtum, fed tum cerra qua-
~ dam’ condutiape, {cilicet adjun&a pros
' portione producantur. Quz proportio-
malis - Hincaramts - produtio ‘hxc nullum .
omnmohabet locum, » -

.
"12,, Due recle /[’mtmm non
: comprebmdum |

13, Osmne totum. eff oq mde |

omnibus - [is pamfm /‘ mul -
fumpm.

Quoniam ma)oris pcrfp:cuxtans ratia
Mathematicis in more pofitum eft, ut
veritates quas demonftrandas fufcxplunt,
diftin&is a (e invicem comple@antur pro-
pofitionipus ; notandum eft hafce propo-
fitiones dividi in Problemata & Theore-
’ mata,

Problcm eft. Proyoﬁnom qua aliquid
3 B

Pro-.
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‘proponisur efficiendum ,- & conclufionis

formula fempes talis cft Quod erat fa-
ciendum. .

Theotema eft propo(' tio in qua pro-
prietas quedam aut'veritas de aliqua re
jam fada & in ﬁﬁum jam conflru®a,
proponitur demonftranda: & conclufio-
ais formula femper eft. Quod - érat de-
monﬁl'andum. ;

* Corollarfem eft confectarium quod ex
fa&a jam demenftration¢ tanquam lu-
crum aliquod cwlligitur,

. Lemmaeft demonftratio premifie ah—
cujus, ut quefici dcmonﬁratib clanor_
evadat & brevior. '

PRoro srrxo.. I.
Super data vela termingta AB1viangu-
lum equalaterum conflituere.
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/

CONSTRUCTIO

I. Centto A radio AB, ‘de- al’oﬁ.;.
fcrxbc cicculum BCE.~ + :
II. Centro B, codcm radio
BA, s defcribe circulum ACF.
. 3. Ex punto mserfe&xon;s
Cb ducrettas CA.CB.- bPokk. 1.
' Dico triangulum ABC cﬁ'e 2.
quxlatcrdm , ;

L DEMONSTRATIO

. :AB 2 AC.
L BA o BC.

Ergo AC 0 BC. d°  darn

B

€ Defixg.

Adcoque tuangulum ABC eft
* aquilaterum. Q,_od era facxen- enef.w

,duql % 1

oo .- T

(.

. Pro-
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e Ad damm ptmﬂum A date!
: relie BC qmzl?m reu%m AF
pomere oo !

4o .1‘AE,&CLI!M!:: i ,
l
l

CONSTRI}CTIO. :
1. Ducatur ‘a C ad A re&a,
lPoﬂ.l" 'CA o
bl . 3, SupchA b ﬁattnangulum
i!qmlaterum. CDA: - |
. ‘Centta C, radia.CB dc- .L
=1‘°ﬂ~3 fcnbc circulum,
arot.s. . 4. Latus DC 4 produc ufque f
ad Circumferentiam in E. ~
e3¢ Centro D radio DE ¢ de-

fcr;be awcum circuli EF. i
; 6.De. |

o
]
|

Ras N
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6. Denique htus DA £ pro- frot 1.
ducufque adiftum arcum in F.
Dico lineam AF cfle aequa..
" lem datz BC ' _

L]

DEMONSTRATIO.

'g|DF ®DE. g - &P
DA » DC. h e

, AF ® CE.i. . .
Atqux BC 0 CE k y kDef 15,

‘Ergo AF »BC. 1 QEF. '*»

&
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Probl. 3; Prorosiyio. IIf,

Datis duabus vellsis inequa-
" lihus A5 "BC 5 de majoti ‘BC mi-
nori A aqualem reﬁam “BE de-

‘ tmbere .

* CONSTUCTIO.

1. Ad linex CB extremitatem
s 5. B, fub quolibet angulo * pono
retam BD zqualem minori A.
prot. 3. 2. Centro B, radio BD *de-
fcribo arcum cxrcuh y fecantem re-
Gam CBin E. "’
Dico lincam BE cﬂe zqua-
lem xpf 1A.

De-
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 DEMONSTRATIO,
unafunt '
BE o BDc. radu éjuf. epetiy
*  dem circult.’ .
AtquxA 3) ‘BDd, 4Per con-
- - ftru&tionem.
Ergo BE 0 A.d. QE.F. 42
;. i | a4 e |

. 0"," -
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- .Prorpositro. IV.
weo L Sf in triangulis ABC..DEF,
« > umum latus eAB, uni DE: 89
alterur AC‘.altm ‘DF fit equa-~
le; ut ¢ anguh A. D iflis 14-
sevibus content fint aquales: E-
73 quoque bafis BC equalis EF 5
angulus B amguls €; wt o [0
ipfi Fs €t triangulum ABC &%
quale triangulo DEF.

A

A

¢

+

DEM~ONSTRA TI1O.

Concxplamus Tnangulum
DEF . fuperimponi triangulo

ABC, 1ta ut pun&um E cadat
n

- 4



B

Liser PR1Mus. Y

:m B, & latus ED fupcr.BA

quando punéi‘um D pracife ca- -
detin A, quia latera AB & DE
dantur 2qualia.a

Deinde latus ISF cadec {uper
AC , 'quia anguh BAC. EDEr.
ponuntur zquales. 3

Denique pun&tum F neceﬁi- o

rio cadet in C, quia lagera AC.
DF funt zqualia. 2

rgo pun&um ESdem erit
cum B; & F cum C. Ergo li-
ned congruct cum AC, a- -
deoque ipfi erit zqualig : :

omnes anguli congruent, ut 8:

tota triangula: quarc illaYuncz-

qualia. 2
. Q' Eo D,a .

F3 PRQ-
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o g

PRoposu'loI‘ V.

Theor. 2. I[ ofcelis Trwngult A”C qui ad
. balfin funt anguls A'BC, ACB in-
ter e ﬁmt xqualc:. o

e PREPARATIO.‘

Per prop: 9 fequentcrh ‘(qu
ab hac non dependet) angulum
ﬁll&)C divide bxfarxam re&ta linea

— e

.. DE
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DEMONSTATIO.
InTriangulis ADB. ADC.

triangulum.”

. Latus AD, utrique¢ commune a.

deoque fibripfizquale.
Angulus BAD © CAD per cen.-
ftructionem. :

Ergo angulus ABD R ACD

» Q. E

COROLLARIUM-I

Omae triangulum zqmlatcrum
elt zquiangulum.

COROLLARIUM 1L

51 n mangulo Hofcele vel zqullatcro ’
ABC, linea AD bifecerangulum A, il-
12 etiam o pofitum latus BC bifariam di-
vxdct ut& ipli BC Perpendxculans cnt

P»n Q-

Lawws AB x AC. per iplm

145
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Theor. 3. PRorosiriv, VL
{ Ty ! R .. i . . .
A T Si triangubi ABC,
B - duo anguli ABC, ACB,

integ fe equales fuerint;

batera equalibus angulis
B c oppofita AB. AC.etiam

intetfe evunt equalia,
DEMONSTRATIO.

~ Auteft AB « AC.
‘., Aureft AB > - AC.
Auteft AB D AC.

Pohatur AB <« AC,

_ Abfcindatur DB 0 AC, tum du®a
DC. eritin A lisDBC, ACB. :
Latus DB 0 AC. per conftrudt:
BC 0 WRC. feu commune,
*4 1 AngulusDBC 0 ACB.

Fe

s

- Ergo erita -A lom DBC ® Alo
ACB, fc:pars & totum. Quodeftab-
furdum ; adeoque non poteft eflc AB <

Pe-
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quatur deinde AB > AGC. .

Nec hoc pofle effe ecodem
modo probatur'ab_AC ab-
i {cindendo partgm - zqualem

“lateriAB. ° o

) Kd;:qqﬁe cum nequea..teﬂ'c
AB < AC.,

Nec AB &> AC.
Neceflario erit AB » AC,

* SCHOLIUM. .
. Non mius forfan quibuf-
dam arridebic demonftratio
" quam inverfo parumper pro-
pofitionum ordine hoc modo -
proponemus. '

G Prx-
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L4

QB . D 7 C-‘
PR EPARATIO. .

o 'Angulutri:BAf, ut ante
divide bifariamre&a 4D.

D’EMONST.TRAjI"I'd. .
Intriangulis ADB.ADG,

Latus AD utrique commuune

fibi iph eft xquale.
Angulus B C, per propoli~
© tionem. .
Angulus. BAD # CAD per
gonftruGionem, R
. ' Erge




Lissr PrRiMus. gt
~ Ergo per 26 fequentem
(quz ab hac non depender)
Latus 4B 0 AC. .Q. E.D.

‘COROLLARIUM. '

Omne Triangulum azqui'- |

angulum eft gcquilanerum..

b4 .
. : .

Gi1 - Proa



-~Theot, 4

L1 JLucLipis.
.Prorosttro. VIL

Si a linee' eAB extreimita-

tibui A. B. ad datum dliquod

punum C duile fuerint due
livee AC. ‘BC. extra dllud pun-

um (" nullum datur aliud pun-

. Etum, adquod 'ab A ¢ B due

linee poffint ducis que jam du-

&lis liness AC. B( fint aquales.

: (_ Dc;
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| .
: DEMONSTRATIO. -

Sitale pun&um contendat Ad:
verfarius dari poffe : dabitur vel
extra vel intra tfiangulam’ ABC:

. vel in alterutro laterum.

Ponatur extra triangulum m\D
Du@i CD. erit in triangulo

. ACD .

Latus AC © AD JuxtaAd- .

vcrfanum

(3

' Ergoangulus ACD, ADC,a;)_ .

qui cadem litera O infigniantur.

Deinde in triangulo -BCD.
~"Latus BC 2 BD. iterum Juxta
. Adv.

Ergo angulus BCD 0 , BDC
qui eadem litera P notentur.
Jam angulus O, a parte fini-
fira eft ‘major anguloP, adextra
' vero mmor, quod cft abfurdum.
. At



";4. . Eucrip1s.

Atqui ‘cadem demonftratio
obtinet in omnibus punétis extra
‘triangulum. -

Ergo nullum omaino extra
triangulum datar talc pun&um.

" Ponatur intra tnangulum inD,

. A [Latus ACwAD>-ju‘xta Ad.
~<Latus BC 0 BD/verfarium.

Ergo AC +CB:X)AD‘+ DB.
contra fequentem propof,- 21. quz ab
hacnon dependet ,

Cum jam ecadem demonttra-
' tloms
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- tionis forma applicari poffit o-
mnibus punétis intra tmngulum'
ABC. . -

‘Sequitur nullum tale pun&um

“jntra illud dari, .
- Ponatur in alterutrolaterum
. *AC. BC. ’

Nec ibi illud pun&tum potéft
inveniri , quia tum pars fqret,
aqualis fuo toticontra AX.9,

Ergo univerim concludlrnus
extra pun&um C pullum omni-
_ noaliuddari pofle; ad quod duz
- linez zquales iplis AC BC ducz

. queant. Q. E. D

;



§¢ - . Eucripis:
Proro s i"rlo VIII.

_ Si duo mangula AB[' DEF

- Theons- dyo latera AB. AC. duobas la-

' teribus D@ DF. equalia ha=

. beane, abterum alteri: o €5

' baf‘ n'BC equalem bafi EF..lla

etiam angulum A angulo D a-
gualems babebunt , fub equalj-
bus rectis contentum, . .

. A

A , b D va
v e, ® .
/o b ® B .O

" DEMONSTRATIO,

Trxangulum ABC fuper- |
ponaturipli DEF, ita utba-'

fis BC congruatbzﬁ EF, tum '
: pun-




e R

Liser PriMus. ¢y

punétum A’ cadet in D. &
~ latera AB. AC congrucnt la-
~ teribus DE. EF. item angu-
lus BAC congrucc angulo
EDF. Ergo *erunt anguh

zquales.
Quod fi vero Adverfarlus

-contendat pun¢tum A cadere
extra D; tum fequeretur ex-
tra punétum D, dari aliud
punctum, ad quod abextre~
mitatibus E. F. linex duz pof-
feat duci qua ipfis ED. FD

\J

am du&is eflent xqualcs'

quod c{’c abfurdum

s Az 8,

-~

by L

H | Pro- -
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R N
s3 ' Eucripis
ProrosiTio IX.

Kb 4 Datum angalum redlilineum BAC bifa-
ridm ﬁmn.

CONSTRUCTIO.

. 1. Ex lateribus 4B, 4C ab{'cmde‘
e 3.L & partes Zquales AD. AE.
b1l 2. Super du®a DE conflitue btrian~
gulummequilaterom DEF.
d 3 DucreGam 4F.
. Dico illam bifariam dividere angu~
lum B4C. :

DEMo'Ns:rRA'r'Io.‘

In Triangulis ADF AEF.
Latus 4D 20 AE )per conftru&io-
Latus DF 0 EF 'nem:
JLatus 4F 0 AF, quiautrique com- .
mune. -

.

enl —E':‘S° angulus DAF 0 E4F. Q, ICL‘OF
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COROLLARIUM.
Hinc patet ‘methodus datum angulum
Jecandiin equales angulos 4. 8. 16. etc,
fingulas nimiram partes iserum bifariam
dividendo.

. -§CHOL 1U M
- Poteft autem propofs itionis conflrutio hoc

wodd in compendium redigi, -
© L. In lateribus AB. 46 fume equales
AD. AE.

I1. Centris D&E, quolibetumque r4-

dio defcvibe duos arcus [einterfecantesin F.
 Quo faitoredta AF angulum BAC bifecabit,




6o EucrLipis.

PROPOSITIO X.

ProbL § Datamreitam termmatam GH
bzfanam fecare.

CONSTRUCTIO.

I Super data GH-conftitue 2 trian.
gulum zquilaterum GAH. .
bolL 2. Angulum A dlvxde bxfarxam b re.
: &a AF.
_ ‘Dico illam lineam GH dxvxdcrc bi- °
fariam,

DEMONS TRATIO.'

In Tr:angulls AIG AJH,
Latus GA HA. pet conftru-
Ctionem,

¢ 1.1

_I.atus




]
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Latus ‘Al 2 AI feu umquecom--
L mune, 4

Angulus GAI 0 HAIL per ‘con-
ftru®ionem.

~Ergo ¢Bafis GI 0 IH: adeoque linea c'4.'.

GH feftaeft bifariam.” Q;

- ,
 sSCcOrL1UM

&/— ‘ H«]us ope-
L, rationis  etigm
" tale eft compen-
dium.
M Centris G & -

H ; equali va-
. dio utrinque de-
i) . fersbantsr arcus’
G . H /e imerfecantes
: H inA & F. = |
Tum refts
_ . AF>  bifecabic
_ 1edlamGH in I,
. ' Notandum ¢-
»"'-_.f:/ . tiampro [equenz
"'“E il th  propofitione |
reltam AF effe -
perpendwularm ipfi GH ex pundti dato I |
atrimque exmatam. |
H 3 Pre-.
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as.L
o b Defo.

A S Ty T T T N e e a——»

62 Eucrip1s.
Prorositio XL -

DatareitaDF a punito linea
dato perpendicularem 1 Aexcitare,

." CONSTRUCTIO.
1 A pun@o I utrinque{ume » partes

. inter fe zquales ID. IE.

2. ‘Supertota DE conftitue I’t;iangu. :
lum zquilaterum DAE. l ‘
3. DucreGam AL -
Dico illam efle perpendicularem
‘qnafitam. ' '

DEMONSTRATIO.
"Inriangulis AID. AIE.. .
‘Latus AD 0 AE.\ perconftru&io-
Lats ID 2 'IE. )ngm.
Latus AI 0 AL '

Ergo Angulus AID 03 AIE, 'Adeo-
que Aleft quafitab perpendicularis. .
. " QEE
Pre-
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ProrPoOstiTI1O XII.

Ex dato punéto A PP
I extra limeam DE , ad
- : zp/?zm lineam perpen-
d:mlarem ducere.
P ! v
 CONSTRUCTIO. ,
1. Centro A taliiradio defcribe a cir- 4 pogt..
oulbm ut re®am datam fecet in duobus

pun&ts D.E. !
2. Duc bre&as AD. AE. = | bPoﬁ
3. Lineam DE, ¢ divide bifariam in ¢ 1o.
pun&ol

Dico du@am Al cﬂ'c quzﬁtam per-
pcnd:cularcm

DEMONSTRATIO

In Friangulis AID. AIE.
Latus AD 0 AE. quia funtradii ejuf-
dem circuli, L
" Latus ID 20 1E. perconﬁru&loncm.
-Latus A1 0 Al |

l' Ergoangulus AID 0 4AIE, Ergo AL L',

cﬂ quafita © perpendicularis,. Q. E.F. epm y
Pro

’

®
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64 EucLipis '
Prorositio. XIII.
(um reta lnea EB jkpm'

-~ vetam (D gonfiftens , angulos

facit: aut duos *reios aut duo-

' bus reciis aquales efficier. .

.‘VA-
' /:7¢ |
C B - P
DEMONSTRATIC;. s

Re&taEB cum DCautfa-
| ‘citurimque zquales, adeo-
petre que * duos re¢toss aut ‘non

facit.
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Sinonfacit, ex puncto B ex-
citetur * perpendicularis BA : bt
cruntque duo anguli b« P |
~ Q finguli recti adeoque.
" O-P+4-Qu:R.
Atqui ang%s QP

Ergo S + Q % 2Re@is.
" . Quod E. D,



Theor. 4.

66" Eucripis
ProrcstT1O. XV,

Si ad alicujus reite AC pun. ‘
tum Cdunzrecte ‘DC.CEnon ad

. égfdem partes duite angulos que

. unareila lmea

[unt deinceps O ‘& S duobas fellis ‘

aquales fecerink | in dzre&’um €n
runt itz reite , hoc eft DCE erit

DEMONSTRATIO.
Si Adverfarius conténdat lineam CE,

. cum CD non facere unam lineam re-

&am, utique aliam affignare nobis de-
bet; illa autem affi gnabxtur vel {upra li-
neam CEvelinfraillam.
Sit primo fupra CE. ut CF. .
]am anguh Q .-.l_ P 20 2Redis. -

juxta . |
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juxta Adverfanqm . .

Atquxanguh O-L.s:R, per pro— :

poﬁnonem. ' .

.'Ergoa 0P O Z}-S. Etdem-
to utrinque angulo O remanct P J0°S,
Pars & totum quod eft abfurdum ¢.

" Et eadern demontftratio habet locum in

omnibus lineis quz poflunt “duci fupra’

CE. Ergo nulla poteft duci lineafupra
CE, qua cum CD factat lineam re&am.

. Sie demdemfra CE.ut CG.
Tumanguli O.-- T 20 2 Redis. jux-
ta Advcrﬂrxum
Atqux 1SV: R. - per pro-
. po('txoncm. Co-

EigodOJ1-TO O..__. S.Ee ablato
utrmque angulo Oremanet TO'S. To-
tum & Pars. quod ¢ eft ablurdam,

- Fteum eadem demonftrationis forma |
obtineat in omaibus lineis quz poffint
- duciinfraCE ¢ feqmturcuam ‘nullenrin-

fra CE pafle duci ; qiz cum CD facitdi-,

neam re@am. Unde concludendum erit
* jpfamlineam CE cum CD facere re&am

'DCE. QE.D. *

aAx 1!
bAx. 2,

¢ Ax. 9.

dAct

£FAx Q.

o

oot . I Z‘ PRO“Q.
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" Propositio. XV.
Siduerete AB.CD Je invi-
cem [ecent , angulps ad verticem €
oppof tos , [eilicet E'¢o* P «qua-
lu inter [¢ facient,

. Theor 8.

o DEMONSTaAno'

| L Angulx]-:+0:o,2R |
213-1. Angu,,lp—i'—om 2R

ie. Ergo" E - O® P 4 O,
“ablato utrimquc 0.

‘ GA&';. ' E‘m Po . b

Co-

T
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COROLLARIUM. L

Duz re&tzlecantesfe mu-

~tuoad punétum iater{ectio-

- nis quatuor angulos faciunt
- quatuor rectis zquales.

COROLLARIUM. IL.

Omnes angali circa idem
pyactum confticuci zquales

o )
func quatuorregtis.

I3 PReé:
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PROPOSITIO XVI

Theor. 9 Tmmault A‘B[ “uno lame

’ BeA 'proa/wﬂo in E , externus
angulm EAC utrolibet imterno
(g oppof ito Cwl Bmzt]or,eﬂ

—

PREPARATIO. ,
1. Latus A C bjfeceturin F. ¢
2. Du&a BF producatur b in
G, uwBF fito FG. ,

3 Ducatur AG.

a'10.1.
bl’oﬁ X.

DEMONSTRATIO.,
Jam in triangulis BEC- AFG.
2’ . . La-




LisER Pr1IMmws. '71. |
Latus BF » FG\ Percon-
Latus - CF o AF/fru&io-

+  nem,
Anonlus BFC 0 AFG. per 5 I

Eraoang FCB 0 FAG perq. .

Atqui totalis EAC extcrnus
ma]orFAG :
- Ergo idem EAC euam majog
FCB.1.C.

Eodem modo bnfccando latus

. AB procedatur , & .probabirnr -

angulum excernum DAB majorem

efleangulo ABC. .. .
Atqui angulus DAB 0 RAC,

15. L.

‘ Ergo EAC etiam eft- ‘majog

. quam ABC. {.B.

. . QED.

Pro-



. 4

’ Theorso,

.72 *Eucnmxs

PROPOSITI o XVII

Trmngult ABC dua angul B.
T. vel alis qmlzbct quocunque

modo fimul fumpts , duobus re-.

éis ﬁmt minores,

P c.
DEMONSTRATIO. .

Prodaco latere BC in B
.DyoanguliO--T 02R.13.1.
Atqui O < B. 16. 1.

~ Ergo B-.-}-T> 2 Re.
~ Simili modo demenftratur

. -
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“angulos A+ Tefle minores .
feu > duobusRe&is.

COROLLARIUM L

Inom ltuangulocuws U~
) nus angulus fuerit rectus vel
obrtrfus, rclxqm funt acuti.

. COROLLARIUM IL

Omaes anguli trianguli
xqmlatm, & trianguli Ifo-
{celis anguh fuprabaﬁm func :
acuti.

5

K ProOd
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"Proro SITIO. XVIIL.
bt . Dmnis Trianguli HBC'wnxi-

me laters 4 oppommr maxi- .
ws Mgulm ABC

DEMONSTRAT'O.

Angulus ABC eft «<C. .
. A majorilatere AC abfcinda.
tur AD 0 AB.
w51 Ergoangulus ABD 0 P. 2
bl - Atqui P < C.®

ErgoABD < C. '
~ ,rg° D T Adeos




| Lisewr PriMus. 7y |

Adeoque totalis ABC erit
multo <*C.

Angulus ABC et < A

" A maximatatere AC abfcinda<
tur CE -0 CB.
Entquc angulus EBC 0 O, © csl
' AtqulO <A“d'6'*

"oy
[

Etgo EBC < A.

. Ergo totalis ABC crit multo
<A .

. Undejam patet angulum ABC
efle omnium maximum. Q.E. D.

| K 2 ~ Prez



76 EucrLipis

. ProposiTlo. *'XfX.\”

“ 1n omui triangulo ABC maximo

€0! ‘ ¢ -
. angulo B opponstuts bagus maxi-
) mum AC. '

,hc '

P .

- DEMONSTRATIO.

" Autlatus AC elt 0 AB.
Aut AC & AB.:
Aut AC < AB.

| Si Adverfarius ponat. ACo.
, a1 AB, erit 2angulus B C. quod
eft contra hypothefin,

Si




L'IBER{_P,R.I'M‘us. 7} :
. Si verodicat eflc AC & AB.

crit b afgulus B C: quodbé&
iterum € contrahypothgﬁn

Ergo fequxtur latus AC efle <
~ AB.

[

Eodem modo dcmonﬁratut
" AC'effe < BC."

_Ergo abfolute latus AC eft
maximum, QE.

<.

-

K3  Pro="
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._; o PRQ#Q.S‘ITI(;. {(X -t

Theor, Trimgu&' AB( duo latera ﬁ-tl '

*  eAB. AC.' aut alis quccunque
- modo fimil ﬁ;m‘pfa reb. bquo ’B['

jm:t ma]om. :

l/. »

PRE.PARATIO )

‘1. Latus AC producatur inD et fit
AD D AB. |
2 Duca\tur DB e

DEMONSTRATIO.

In Tmngu!o DAB. latus AD. 2
AB perconitruét.

Ergoangulus ABD D .

Atquiangulus CBD < ABD.

Ergo angulus CBD ctiam < D.

e . . ) Adeo'
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. Adeoque latus DC. hoc eft duo la- -
tera BA . AG. funt 2 majora tertio @ 19.1. -
latere BC. .Q. E. D.

SGHOLIUM

- Propofitionis hujus veritas 1mmedtite
fluitex Archimedzalinez ReQz defini- .
- tione; Ad oculum enim patet viam pere
quam lineafraa BAC a B ad' C du@a
eft diverfam efle, .a via lige2BC, quz
ftatuitor reca. . . , .
ErgolineareCts BC elt omnium mi.
nima, quz a B ad C poteft duci. * -
Adeoque etiam tigga recta BC erit >
linea frada BAC, .
T : - QE D.-

Ve
'3
%
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PROPOSIT]O XXI.

o Staterminis unius lateris BC
" intra triangulam ]ungantur due
refte BD. (D:be I.ztmbm tri-
- angwli’ BdA. AC minores quidem
erunt 5 majorem vevo angwlwm
'BDC cgr;tm:b:mt '

DEMONSTRATIO. .
i " Pars L
Producta BD in E. ent m tnangulo
BAE,
BA ._}_. AE < BE.
s20.1 . - EC » EC,
bAx 4 BA+AC <BE-]_EC.

Demde in Tnangulo DEC.
DE ..l- EC < DC. °
¢zl A {BD RO} BD. .
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" BE -~ EC <BD.}.DC.d¢44=#
Atqux fupra BA -t AC < BE

. EC ‘
Ergo BA -1 AC multo < BD
. DC. .

"Pars IL _
. Esternus angulus BDC < DEC.

interno. ¢ 16.1.
AtquiangulasDEC < A interno.f  f16.1.

/ Ergo angulus BDCmulto < A,
{ QE.D.
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Alia DEMONSTRATIO.

-

PARS 1. Ducreétam ADO.
Intriang. ADC ang. R < Q. o
Intriang. ADB ang. D < P. | :
Ergo per 19. L.
Latus AC < DC. }A

Latas BA < BD.

Qe
—

/Latera BA —— AB,<BD—i~DC.

Quod autem angulusR fit < Qfic patet. Pro=
ducatur AQ in E, ut fiat CE 30 CA. Triang.
er1, ACE eft ofceles. Ergoang. Q QO E 4 Atqui ex
% ternus R <«interno E $ErgoR < Q. Similitey
bi6. L  probatur eflc D < P. .
" -PARS qu

‘ Ang. S <
TRT I Mang. T <Q ©
: v Ergo
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SRR -~ vl

Vel 4l:ter boc modo,

Pars I

v Per Archxmedzam re&z linez defini-
tionem linea BOC eft omnium breviffi-
ma, quzaB duci poﬂ'unt adC. Ergofi
a B ad C peraliam viam ducatur lineafive
incurvata five fraa »utBAC,velBDC.
neceflarioilla viaerit major. Patet autem
ad oculum quo puntum fra&tionis ma-

gis a'linea BEC recedat , eo viam per

quam iftalinea procedet effeeriam longio-
rem, adeoque etiam lineam effe majorem.,

Atqui puntum fraGtionis A magisali.
nea BOC recedit quam D, Ergo lmca
B A C erit major linea BDC,

Pagrs I1I.

Per propofit 3z. 1. (qua abhac non
dependet.) O

Omnes anguh triang. DBC I)
ommbusang trian. ABC . S

Atquiang. DBC _|.DCB >
ang. ABC._|_. AC}S

Remanebitangulus BDC <BAC.
. L2 . ‘Pro-




~ 8 ; Evcripis:
r ) .
ProrosiTio XXII

Peobl. 8,‘/\ Ex datis tribas reflis 4. 'B.
€. guarum due queliber tertia’
Junt majores , Triangulum con-
flituere,

D> F%. KG =R

CONSTRUCTIO.

1. In infinita’linea DH,
lineisdatis A. B. C. fume 2-
qualgs DEF.FG. GH. _

2. Centro F & radio FD
defcribe CirculumDI & cen-
tro G radio GH circulum HI.

. 3. Ex puncto interfectio-

| ‘msI > ducantur re¢tz IF. IG.
Dico

>




. ~——
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Dicp FIG effe triangulum
-qufitum. .

DEMO”N STRATIO.

FI » =DF N'o) A
FG » B. }
GI » *GH® C.

L;

Per con- * D5
ﬁru&xo

acm. b Defirg,

Q. E. F.

Pro?



" pobl . Ad date refte AB punctum

- 86 Eucripis

- PROPOSITIO XXIIL

A azzgu/o rectilineo DEF £qua-
lem GCB efficere.

1. In re&is EP. EI fumie
duo pun@a D.F.illaquejun- |.
~ge re¢ta lipea DF.
ean1 2, Tum *facad pun@um
C triangulunyGCB, habens
- latera zqualia lateribus trian-
guli EDF.
Dico angulum GCBef-
fe zqualemiph DEF. 5
o ( -
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 DEMONSTRATIO.

In triangulis GCB. DEF.

LatusGC » DE, Per con-
Latus CB p EF ftr £tio-
o LatusBG » FD ncm

| Ergo angulus GCBJO DEF. b&.x

QEF

-

H Pro-



88 -Eucnpxs ‘

ProrosiTio. XXIV.'

Theorss. S5 duo trzangula BAC. BAD
duo latera B A. AC' duobus BA
AD aqualia habuerine. alterum
alters unum vero trmngulum ha-
beat angulum iflis latersbus con-

" tentum BAC majorem  altero
BAD ; babebip quoque bafin
B( ma]orem baff ‘BD,

v
Pi{EPARATIO
. Centro A per C dcferibe
Cl[-




;

)

e W

-

Liser Primus. 38y

circulum, is tranfibi¢ per D, cum

AG. AD ponuntur xqualcs Ec ,
BC cadit fupra D.

Ducatut re&aDC.

DEMQNSTRATIO.

- InTriangalo ADC.latus AD .
ponitur xquale AC. ergo angu-
lus S » Q.
Atqui § < O.

Ergo Q < O.

-

Adcoque T multo <O.

Quare cum in’ trianéu!o BCD ‘,
angulys T fic < O eric latus feu -
Balfis BC-major *bali BD,:

Q.E.D.

M . Pro-

an.L



Do Eucriprs

PROPOSITIO xxv.

16.

Theor. Si duo trianguls ABC. DEF
duo latera AB, AC duobus late~

ribus DE. DF equalia bhabwe-
vt alterum alteri; unum vero
triangulum babeat bafin BCma-
jorem altera EF : babebit quoque

4ngulnm A ma]arcm D.

/\7\
B C = 2

DEMONSTRATIO.

Siangulus A non fit < D.

Eritvel A © D,
velA > D.

si- |




LiBer PrRiMus. ox

Si it A © D, erit bafis

«+BC liF. contra hypothc- ag L
fin. ‘

Si vero A D erit *ba-bu1
{is BC > EF. iterum contra
hyp. . :

Ad eoque fequitureffe angu- .
lum A <D. '

Q. E. D, |

., M:2 ~ Pro:



Theor.
17.

a4 L

_bu'x.
CAx 9.

92 Eucrip1s

"PROPOSITIO XXVI.

" Si duo triangula duos angulos duobus an-
gulis equales habueriut 5 alierum alteri , &
unum batus um lateri aquale , five quod ad -
jacet aqualibus angulis, (ive quod ani aqua-

lium angulorum (ubrenditur 5 1lla & reliqua

Latera reliquis lateribus aqualia habebunt
alterum alteriy & reliquum angulum reli-

quo argulo.
A D
C E

r

E * B

G
DEMONSTRATIO, -
In Triangulis ABC. DEF fintanguli B.E. ut&
C, F,zquales. .
Sitque primo BC J0 EF, {c: laterd adjacentia.
siDEnonfit J0ipfi AB; fit DE <« AB, &
abicindatur EG Q0 A B, & ducatur GF.

Tum eritin Triangulis GEF, ABC.
Latus GE J0 AB per conftrutionem.
Angulus E 0 B | Pér propofie
Latass EF 00 BC ltionem.
ErgoaangulusGFE )0 ACB,.
Atquiangulus DFE 30 ACB per propofitionem.

Ergo bangulus GFE 30 DFE, pars & to-
tuny, quodcht cablordum.
~. - . . - Ergo
* * ‘

=




LiBEr PriMus. o3 .
“Frgo non poteft efle DE < AB,
Et codem modo probatur DE non pofle efle

" . minuslatere AB:

o DE J0 AB, adcoque triangula ABC,
DEF fe habent juxta 4. Et omnia rchqua funt .
zqualia : . )

Sitdeinde AB 0 DE, fcdxcet latera oppoﬁta,
Sinon fit EF O BC, fit EF <BC, &
abfcindatur EG 3D BC, ducaturque DG.

Tum eritin triangulis ABC, DEG,

Latus AB 0 DE’» per propofitionem.
Angulus B O E :
Larus BC 0 EG per conftru&:

~ .

Ergo d Angulus ACB O DGE.

Atqui angulus ACB 0 DFE per phopofi- d + 1
tionem.

Ergo angulus DGE X0 DFE, quod cft abfur-
dum, cumDGE fitexternus, qui interno DFE

majorelt. ¢ ¢16. 1.

Ergononpoteftefle EF < BC..

‘Eodem modo probabitur non  poffe cﬂé
EF > BC

Unde fcqultur effle EF D BC: Adeoquerin
tringulis ABC, DEF omnia per 4 effe zqualia.

: . o Q

» »

M3, Pro-

*



o4 Eucripis.

ProrosiTio XXVII.
theo.  Si.1% dwas re€las AB. CD
¥ yefta EF incidens angulos alter-

wos P. R equales faciat ; re-
bia erunt mter fe parallele.

N
N\

‘ E
s

DEMONSTRATIO.

Sinonfint parallclae ,coin-.
' dcnt




| Liser P&ulauAs.' 9§
cident putain I, & fiet trian-

gulum GIH.

 Tum ericangulus externus
P < Rinterno.,
Atqui -per propof angulus

PO R.

ux duo fimul vera effe
abfurdum eft. Ergo linex
non concurrent; adcoquc {unt
parallclac. ‘

PRG&,

a x6. 1.



Theer.

19

96 " Eucriprs . .

Prorositio XXVIII.:
Si in duas reffas AB. (‘D
refla EF incidens faciat exter-
num angulum O equalem interno
€5 ad eafdem partes oppofito 9 :
Aut fi faciat duos internos ¢
ad eafdem partes P. 9. fimul

¢11uales duobus reftis - pamllelx

erunt inter [¢ reite AB. CD.

E
RP-X ¢
‘é‘l /)K
c— ‘;i’“\ D

DE-
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DEMONSTRATIO.
PARS L

.ADOUIUS T 0 O. ‘ ‘ a “‘L -
.Atqul Q 0 O per propofiti itionem. .

Frgo T 0 Q. ° BAL L.

Adeoque linez AB. CD funt pa-
rallclae ¢ . N 27 2 8
PARS IL

Anguli O |-P 20 2 Redtis. d di3.L

Atqui Q- P 2 2 Reftis per Prop,

ErgocO|.P20 Q ~-P. dcmtor cAzL
utrmquc B.

N

0, Q W
Ergo per partem. primam n hujus finex

AB,CD funt parallele.’
- Q _Ed.. D. .

.

!-

N Pro-



20.

. 08 EucrLiprs:.

ProrostTio XXIX.
" .Si in refias pamllela: A4B.

‘ [ D refia EF incidat.

Alterm Mgul: T. @ in-

©ter /Z’ erunt equales.

2. Externus G erit 4qualz:
interno ¢5 ad eqfdem partes op=

'Po['to R.

. Duo interni ¢ ad eaf-
dem partes T. R. fimul ernne

. equales duobus reis. .

-‘*K

' Dc.l
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DEMONSTR:A_‘TI‘O.
» PARs L
Si angulus T non fro Q,
erit vel major vel minor.
Ponatur. T < Q. \7." -
| P p)A

Erie* TP <Q.--P.. 14z g
Atqui TP 0 *2Redtis. b1

* Ergo Q=P > 2 Redtis:
,adeoque linez AB. CD non
fuat ¢ parallelz: quod eftcon-  ,, .-
tra hypmhcﬁn

N2 Dcin-



100 . - EucLipis

E )
"-A‘ XG . B
. e

c -'H\D .

Deinde pbnatur T> 9.

feud <T. > |
R R.7 7

‘ 9-+R < T--R.
‘“"_L. Atqm & --R o 2 Rectis. ¢

Ergo T 4R > 2 Redtis:

¢An . adeoquc duz linez *AB CD
| ‘ non




k1 B'nk'Pk xhus ‘101
non funt parallelz : quod ite-
rim et eontra Hypothefin,

Ergo cﬁ angulus To 9.
.thod €, D

- ;P ARS IL. -
G --T»2Reis. }f' Cen iy
‘R_+& 02 Redis. L

;' F.ng'G +T;DR+Q.‘8 gAx.I‘.A
(g T v

, tem L,

PARS IIL.

G+T3)z Reltis. k k3. L
.Atqul G 0 R, 1 1 Per pat-~

tem 2.

Ergo‘l{+T 2 2 Re&tis.
D.E.
N 3 R Pro-



j_mz' - Eucrip1s

ProrPos1 T1oO. XXX,
mee. ¢ due refle AB. CD. fint
“ parallele ad candem EF:; ille -

. erunt quoque inter /E Pamllelg

i

v H W

DEMoNs"TRArlo'.

Ducatur per tres datas re-
&as hnca GK.

" An.
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‘Angulus O 2 P. ‘proptcrnw-
parallclas AB. EF. |
. Angulus @ © p. *propter -
parallclas CD. EF. |

_—

iv Ergo ang. 0 © Qaltcrﬁ;.
! "Adeoque AB. CD funt®inter ***
e parallclx.

S ‘ - ]

PR 0«




Io;,, ~.Eucri DI si
PROPOSITIO XXYI

Prob.to - Per datum puné’t’um g du~

cers lineam AB, que dam ¢D;
fit pamlleld

CONSTRUCTIO.

1. Ex punéto G ad datam

CD ducre&am GH{ub quo-
libetangulo GHC.  ~

2. Ad linex GH punétum

¢4 1 G fac *angulum HGBzqua~

lem angulo GHC.

Dico




- JpG CDparallelam.

A

‘ LIBER Panvws. ‘Toy

cho BG produ&am cﬂ%

PR TN
*
.

DEMONSTRAT.IO

Anguli alcerm GH( HGB
funt zqﬂales per conftruétio- -
- nem. Ergo "linéze o4B. €D, b1
{unt patallele. .

] O Prol



‘o6 - Bucriois . °
PIOPOSITIO XXXII

nm " . Trmngulx dBC wno. latere
:7A produé'fo mE,- - o

1. Sxternus angulug S duo~
bus internis ¢ oppof i eA o B. "~

wqualis eff..

. 2. Tmngalz tres 4ngulz A.
B. 0. fimul [umpn dwobus re-
blis aquales ﬁmt.

]




[

»

"Liser PRIMus 107
- DEM(')N'smATIO.

-

Pars®r ,

Du&a 1e&a CD. parallela Tateri B A

‘ serit.

Anoulqs PX.A, altcrnog groptcr a029. ‘*
mc:demem AC.

Angils Q 0 bB. 1ntémo°, proptcr b9 %
incidentem BE

A

Lrgoanguh P_I_.QhocQﬁ oiis  © ¢
S 0 A LB QED. o

o ) Pirs 2 . |

Duoangu‘f?O'-‘r.Sx) 2 Re@is. e ' e b
¢ AtquiS0A—-B. pc;partcml. '

Q. *‘_"__L

Ergd‘ftes anguh A--B.-1. 0 0
2 Redtis.

-

COROLLARIU"\!I L,

" Omnes angulj unius trxauouh funt’

‘ &quales tribas angulis cu)ufcunque alté= .

. zquahs tertio.

rius trianguli fimul {umns, Ec quando .
duo {unt zquales duobus erit & “tertius

- 0 2 . Des



168 “Euct.'lnts
COROLLA/RIUM II
" In t:nangulo Ifolcele re-

" &tangulo anguli ag bafin func *

fcmlrc&r. Et q,uadrau dra‘ _

- meter 11‘!1us angulos Bifariamh-

. fecat. . . B3

CORQLLARIUM IIL

.. Angulus trianguli zquila-

teri eft una tertia dudrum re-
¢torum, vel duxtertiz umus

recti. F T
5 g .

scEoLIuM

Omnis figura rcé:lmea
dmdltur in tot trlangula,
quot habet létgra > -dempris
duobus, &anguli triangulo-

* rum conﬁ:ltuunt angulos fi-

urz. | »
8 . BE. .

| fraionei)
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. DEMONSTRATIO. -

- 'A' ‘- ’ B \
Intra quodlibet polygonum’ ex: gr:
pentigonum ABCDE’, fumatur ali-
quod gun&um F, ex quo ¥ fingulos
angulos ducantur reGz ; & obtinebun-
" tur tot ttiangula quot figura haber late-
ra, adeoque hic quinquetriangula,
. Cum agtem unumquodque trianguhim

* contineat duos angulos reftos (per 32.1) - .

quinque tgangula continebunP10 angulos '
re@os; aquibus fi demantur angulire@i ,

" . quatuorcirca F pofiti (15.1.) quiad figu-

ram non pertinent , remafebunt pro an~’
gulis figure 6 anguli redi. e

. Cum jam duo anguli re@i contineans

tur inunotriangulo, 4 erunt & ducbus &
Gintribustriaugulis, . . Uns



Unde ;am conclud;mus pentagonum
dividi pofle in trfa trianguli: Roceltin

-~ tot triangula , quot figura habet latera
B demptis duobus. % )
Quz demonflratio’ univerfaNs eft pro_
omnibus polygonis®, & Tahllz fcquen-

tiseft fundamcntum. '
4 < cv ”,‘A

~ Latera 3t4(slsl 7.
CTrianguli s | 2-{ 3| 4] §°
‘Angulire@i l2 [4 | 6. 8] 1q,
L;l'tera - 8] 9f 0 l_l_";liz
Trianguli 61 71 8] 9] 19
Anguhrc&l I (14 [ 16 | 18} 20

5 o+ ‘

]

Cu;ushxc eﬂ Senfus, FlouraEY. Gr:
6 laterum ,, dividi poteltin 4 triangula; - |
&illius anguliomnes vadent 8 gpctos, -

- PRQ«
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P RO pgo*sn'lo XXXHI '

Regte AC.BD qaE 2q4 ales & Theor,
“" pdraltrias AB.CD adeafdem par- **
tes copjungunt ille & ipfe. xqaale:
/tmt & 2ar¢lle1¢

oA

[ B AN
- C . D
‘ . % o
DEMONSTRATIO.

' 'Du&ﬁ'Diamétro AD, inTri-
»angulis BAD. ADC.
Latus AB 2 CD per propo-
fitionem. .
Angulus 3O 0 T propter, 4, o
- " pa. '



‘ [
112 . EucrLibpis

parallelas AB. CD. -,
Latus AD © AD.

Ergo per 4. omnia-funt zqua~

lia, nim,

Latus AC ao"' BD.

Angulus Q_ o S, adeoque -

b2 LYAC & BD parallcla:

&
e

FaN

Pre-




v

“ Liser Primus. 113
PROPOSITIO XXX[V.
A_' " a _ " B ’rheor
0 ; 0 Paralle.
7 | Yogrammi, :
N .| 4BCcD

| oppofitala-
. Yool Terade an-
: 2\ guli zqua-
c D lia funt;
ipfumque a

‘Dmmetra [ecatur bifarcam.

DEMONS"'RATIO._

In Tnanguhs BAD. ADC.
Angulus 20 O T propter parallclas a19.L
AB. CD. ‘
Angu]us aS O meptcr pata!lelas'
AC. BD
Latus AD AD

Eroo per 26. ommafunt zqualia ;. fc;
Latus AB 20 CD..
Latus BD 0 AC.
Angufus B 0 C.

Adegque per 4. Trxanoula BAD,

ADC inter {e funt a'quaha :

Pro-



1_14. . Euwcripis:

, PROPOSI]‘IO XXXV

Theot. Pam’lqloammm4 e/}D FD.

¥ fuper ma’em bafi CD oo inter
eafdem parallilas AB.CD conﬂz-
tuta ﬁmt qu:ﬂm s .

A_E BAFEB

.

o .
’DEMONSTRATIO'

Tres hic occurrunt cafus, qux |
totidem figuris exhibencur.

‘ Ad Flgu ram [.

- Latus AE 0 CD\_,.
* Latus EB » CD >341 L
. Ergo




LisiR PrRiMus. 115 |
Ergo AE 20 EB:  aAxl
‘Confiderentur, jam dua trian-
gl]]Q_EAC. BED, in quibus

" Latus  EAXDBE:
* Angulus A0 BEE- propter .
paraliclas AC.ED.» . » | .
La;gn "ACYED -peng4. I

Frgo Triang. b EBAC" ¢ _4
- >‘Adde ke

Triang.© BED
Triang. ECD 0 'ECD:

Parillelogr., EACD » Parali.
" BECD. .

' Ad Figuram. 1L
‘Latus AE 0 CD!,
Lares FB » CD.3% ™

" Ergo AE © FByo .
E F E- F E)
AF © EB.
Quarej Jam in Tmng'xhs FAC.

| BED.
‘ P2 - La-
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Latus FA 2BE.
Angulus A0 BED. propter
pargllelas AC. ED.
Latus® AC :QED pew34. I

. Ergo Triang. ‘FAC D BED} A
;[‘mp JE.FCD 20:EFCD

By

’Pax_fa‘!_lelog. A.D » Parall. FD.

Ad ,Fig‘t‘lrat.f; HL
Latus AE » CD.
j34. .I..

Latus FB S CD:

Ergo AE J) FB)
EF. EF. o

AF 21) 'EB.

A

Quare 1terum in manguhs‘
'FAC. BED.

.. Latus FA » BE: -
Angalus A 20 BED. ob
parallelas AC.ED. :
Latus AC 0 ED. per 34. L.
: Ergo

*




LisER Pnfmué 17 ,
Ergo 4Triang FAC®Tri-\" 4.,
-~ ang. BED. S |
Triang. FEG  Tri./™
- ang FEG. -

Trapezmm EACG 0 Tra. \
-, pezio BFGD.
Triang. ' GCD GCSD}

Parallclogr A‘D 0 Parallel E‘D
Q E. D.

L .

Pros |



718 Eucripis

ProrosiTio XXXVI.

oo Parallelogramma AE. HD fu-
" - per'equalibus bafibus CE. FD , &
~mmter eafdem parallelas AB CD
conftituta, iuter [e funt equalia.

ST = T D
DEMO.NSTRATIO."

Ducantur re@z CH. EB, quz erunt
s 33.1. s 2quales 8 parzlle!z. Hoc faltoterit.

Parallelogr.- AE 0 Parall EH.
Atqui Parall. HD 0 eldelr};s.,l
Parall: F_H .

e

L4
 baxr Ergo b Paraﬂ. AE 20 Parall. HD.
’ 1] 'Y . Q .E. D'

. . Pro-

‘
. e
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]
'

ProrosiTtio XXXVIL

?x Triangulé dCD. FCD fuper theor.

o -eadem bafi CD & mter eafdem *r
) parallelas AB. CD. conflituta
. fumi inter fe zqualia. :

-

| . ‘-‘. : .'E »' =

B -
| DEMONSTRATIO:

. Dudtis DE apasallelaipi CA: ut& ,,.
" DBparillela CF, erit. bjs. B

Parallelggr. & EC 2 Parallelogr. BC.

Triangulum ACD. I
. EtParallelogr. BC femiffis cft 34-%
triangulum FCD. [

~

v

L } Atqui ParalEC femiffiseft
|
}

* o

', Ergo cu-iang, ACD 0 triang. FCD, ¢ Ax. 7.
} : QE.D. - -
}' Prao-

/

\



T
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PROPOSITIO XXXVIII

' gmk. ) Trmngula eA[E HF: Djh-'

per ;eqmz/zlms bafibus CE. FD.
€5 inter eafdem [zamllelas 4B,

CD conflunta - inter ﬁ ﬁmt'

. equalia.
A_..G ¥

E ¥ D

DEMONSTRATIO,

. egt Ducatur“EG pitallel_a
| iphi -AC & DB ipfi FH.

v Tum b Parall. CG ® Pa?

rall. FB.
| At-




~ LisEr PR 1mus. "mx,
Atqui dimidium CG
- eft Triang. ACE. I
. Et dimidiym FB cﬂ:/34' .
Triang. HFD. X

- ———

. . #®
.- Ergo ¢ triang. ACE ®ee7
- triang. HED.

Q Pro.



:ﬁz"- ~EucrLipis .
PROPOSITIO XXXIX.

“Theor. ‘Si tmnmh A’ZC DB’

o fint aqualm ¢o* fuper: eadem
bafi BC %5 ad eafdem parses
conflituta: sllagrunt quogue in~
er eafdem parallelas.  Hoc eff
AD erit paml/ela B['

DEMONSTRATIO.

Si Adverfarius hoc neget. Sit AE
parallela ipli BC : & produ&a BD in
E, ducatur re&a EC.

a3, TumTriang. a ABC  EBC.
. Atqui Trlanrr ABCO DBC per
Propolmoncm.

PR ~ Er- ‘
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Ergo 'I'nang »EBC 20 DBC. To-
tum & pars quod eft abfurdum.,

. Et eadem demonftratio obtmct in o-
wnibus lineis que poflunt® duci fupra
AD.

Quare concludendum eft'nullam [i-
neam pofle duci fupra AD, quafici ip-
fi BC parallela.

Quod fi adverfarius contendat lineam
- AF efle parallelam BC, eadem demons
ftrationis forma ipfum ad abflurdum de-
ducimus; & probabimus nullam lineam

bAx 3.

€ Ax, 9,

infra AD pofle duci qua ipfi BC fie.

parallela.

Ergore&e hinc conc]udxmus 1pfam li-
neam AD effe parallelam BC.:
. Q. E. D.

Q: Pro-



Theor.
. 3o

s 38 L

124 Eucr.mls

PROPOSITIO XL.

Si triangula AB(. DEF fint
equalia |5 [fuper equalibus ba-
fibus B6. EF, ¢ adcafdem

partes con/htuta Ulaerume qHo-

que intex eafdem parallelis 4D,
BF. S .

DEMONSTRATIO.

SiAD juxta Adverfarinm non fit pa-
rallela BF ; fic AG fupra AD du&a,
ipfiBF parallela & produta ED inG,
ducatur GF.

Tum erit 2triang. .ABC D triang.

GEF.
_ Atqui idem triang. ABC 0 triang:
DEF.. pcr prop.

e — At pmma
- m— ————— e - -

Ege |
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Brgo-btsiang. GEF D DEF. To- bac 1,
tum & pars; quod eft cabfurdum. Av g

Adeoque linea AG non eft parallela
BE : necullaquz fupra AD pofiet duci,

Et codem modo demonftratur nec
AH nec ullam aliam quz infra AD pof-,
fit duci, efle parallelamipfi BF.

Ergo concludimusiterum ipfam lineam

AD effe parallclam BE. Q. E. D.

Q3 ° Bre
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ProrosiTio XLIL

A__® . F 8 parallelogram-

| mum  AECD
. ¢ * communens cum
triangulo  FCD

© > bafin CD habue-

yit, & in difdem parallelis AF.

a7 L

© b3s L

CD fuerst: parallelogrammum o-

1t duplumrianguli.

DEMONSTRATIO."

Du®a AD erit triang. @ ACD 20 tri-
ang. FCD.

Atqui b parallelogr. AECD eft du-
plum triang, ACD.

Ergoettam parall. AECD eft duplum
triang, FCD. :

SCHOLIUM

Imo etiam fi parallelogrammum

ABDC cum ‘triangulo EFG aqua-
les bafes CD. FG. habuerit & iaiifdem

fuerit parallelis , * parallelog. trianguli
duplum erit, ' ‘

~ ‘ *

De-

P




P
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DEMONSTRATIO.
A B X E

P

. \ .
.,CPDF G H
Du&a FK parellela GE, erit.
Parallelog. AD 0 Parall. KG. 36.1,
Atqui Parill. KG eft duplum Trian-
guli EFG. per34. 1.
- Ergoeriam Parall. AD eju{dem trian-
guli duplum eric.
Przterea {i Trianguli EFH cum Par-

. allelogr. AD inter ealdem parallelas exi-

ftentis, bafis FH fuerit dupla bafeos CD
crittriangulum EFH 0 parallegr. AD.

DEMONSTRATIO.

Triang. EFG 0 triang. EHG (381) ~ °

Rrgototum triangulum EFH eft duplum
trianguli EFG : atqui modo demonftra-
tum eft effe parallegr."AD duplum ejuf-

" dem trianguli EFG. Ergo erit parall,

AD X0 triang. EEG‘, Pro
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!  PROPOSITIO XLIL
Prob. 11, Dato . triangule
» ABC 2quale paral-
‘ * lejogrammum GC
Y confiruere, habens
‘ augulum  aqualens
angulodato D,
‘CONSTRUCTIO.
a1l 1. Divide abatin BC bxfauam in E,
‘& dacreGam AE,
~®3uL 2, Duclineam AH parallelam BC
3. ExEduc rectam EG ut angulus
GEC it qualis angulo dato D.
4. Age CH parallelam EG.

DicoGCefle parallclogrqmmum '

quzﬁtum

DEMONS TRATIO
a3s1r  Triang. AEBD triang, AEC,
' Ergotriang. ABC eft duplun triang.
AEC

b gLl Atqux Parall, GCbeft duplum ejufdem .

‘triang, AEC,

Ergotriang. ABC 0 Parall GC ¢ n
Cum jam angulus GEC per conftru-
Qionem fit angulodato D5 patet fa-

Gum effe quod quaritur,
t ) . Pro

cAx 6, .

AN . g .
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PROPOSITIO XLHI

' Omnis pamllelogmmm: AC '"‘°°'7 '
complementa AG. GC. ﬁmt mm'
ﬁ xqudlm .

H
"
D E C

DeMoNsTRATIO.

riang. BAD 0 Tri,
ang. BCDx ) 1

Triang. BFG -L. GHD, 34 L
2 tri. BKG 1. ' GED/

> Remanet complem. AG 0
scompl. GC. Q: E.D. aAx.3.

R Pro- .
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'Prorosi T o XLIV.

X Ad datam

. Prob,
: o rectam Fda-
) B t0 trmngulo
ABC equale

parallelo-

grammum

- CM applxmre habens 4ngulum equalem an-
gulo dato D.

CO’\ISTRUCTIO

I, Conﬂ:tueaparallelogrammum cG

equale triangulo ABC, & habensangu- -
- lum GEC 2 angulo D.
b3. L - 2, Produc b BCinX, ut CK fit0

datz F.

¢;uL 37 Age KI parallelam « CH, quae
produ&te AH occurratin I

4. Ex IperC ducaturIC. quae pro-
ductz GE occurratia L.

5 Ducatur [M-Aparaﬂela BX, quz'
productz IK occurrat in M.
. 6. Deniquie producatur HCinN. -

Dico CM effe parallelogrammum—
qufitum,

e42. L.

De-
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DEMONSTRATIO
Tmng ABC 0 complemento GC..

per Conlir.
Compl. CM #0 eidem compl. GG, 243 L

Ergo n;iang. ABC b0 compl. CM. bars

. Angulum autern CNM effe 0 anoulo

dato D fic demosftratur. :
" Ang. CNM < HCK, propter pa- €9 L

‘ rallelas CK. NM.

Ang, HCK 0 ¢GEC, pro tﬁ, 2.
rallelas HC. GE, PPOPETD
Ang. GEC CD D. per conftru- -

: &lonem

Ergoang CNM Ry D..d dAc L,
Cum jam denique latus CK faGum -

fic zqualelinez datx F, patet parallelo- '
grammum CM quafito fatisfacere,

Rz "  Pro-
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' ProrosiTi0 XLV.

1’.rob: 5. Rato rellilino AD equale
parallelogrammum ED  conflia
‘tuere habens angulum xqmlem

' angu/d data F.

B 7' ,
G X
5
H X D

CONSTRUCTIO.:

1. Du&a CB d1v1datur
reé&ilineum in tnangula
ss1y 2. Fiat @ panallelogram-
-mum El o trlangulo BCD,

habens anouaum Hx datoF.
R 3 Su-
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| 3. Supra latus GI*fiat pa-b4e
rallelogrammum GD o tri-

+ angulo ABG, habens angu-
| lumGID p.ipfi H. |
‘ " Dico qualiro fatisfaCtum
0 elle. , -
DeEMoNsSTRATIO.

JParallelogr. El 0\

triang. BCD.
'\‘ A Paral]elogp. GD .I)/' peraoﬂ&.
'- triang. ABC.

y Ergo Parall. ED 0 Reétilineo
3; ‘ o AD. - '
" »r . ' ' Q-' ) E‘ F. )

" R3  Proi
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- ‘prorosiTio. XLVL
vobrg. . Super dita refta A'B guadra-
tum ABDC defcribere.

c D

o 5
. CONSTRUCTIO.
1. " Ab extremitatibus A &
- B erige duas perpendiculares
a1 2 AC.BD. que fint zquales
iph AB. -
- 2. Ducatur re&ta CD.
Dico ABCD-efle qua-
~ drawm quafitum.

DEMONSTRATIO.

, | . Pro lateribus.
sart - Latus ACay BDQ quia u-
o " trim-
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. _trumquc et peidem AB.

Latus AC eft parallelum

“bBD, propterangulosrectos. "1

AB

Eroo cAB & CD {unt pa— L

. rallelx & zquales , adeoque

o —p———— = s T

omnia latera zqualia eidem
4B, inter{e func aequalxa &
parallela

- Pro angulis.
In parallelogrammoAD an=- -

| guh A.B.{unttecti.-Ergo de= 45¢1

tiam oppofiti D. C funt recti.’

: Ergo ABDC eft quadratum.

QED

Pro:"
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Tl;con .

33

‘P‘ROPOSITIO XLVII

1n onins trmngulo reltangulo
BAC quadratum lateris BC,
qwod reito angulo opponitur, - -
‘quale eff unobus fimul religuo-
rum laterum ‘BA. A[. qua-
dratis.

DEMONSTRATIO.
Ex A du&a AB parallela late-

ﬂ BE latensBC quadratum BD

dividit a
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dividit in duo parallelogramma
BL. KD: \

Si jam demonftratum fit Paral.
lelogr. KD efle 0 quadrato Al
ut & parallelogr. BL efle 0 qua-
drato AF , peralta res erit. - -

Pro Primo. -

uterque rectus,

~ Du&is AD. BIang. BCD ACI. quia
A<:ng. ACB. 0 ACB.

~ _Ang;:ACDBCL ',
Ergoin triangufis ACD.BCI. -
Latus AC 0 CI. | quia funt latera eo-

. Latus CD 0 BC./rundem quadratorum, -
Ang.ACD 0 BCIL

Ergo # Triang. ACD triang. BCI, @ 4L

€ Atqui parallelogr. KD eft|, Quia funt |
duplumtriang. ACD. \|inii{demba- c41 L

¢ Et parallelege, Al duplum/fibus & pa-
triang. BCL, - [ rallelis,

S Ergo
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Ergo b parall, XD 20 parall. feu qua-

bAe6) . drato AL

- s

Pro Secundo.
Du&ts AE, CF <Ang CBE ABF,

quia uterque re&us,

Ang ABC. "ABC.

/ ,
N Ang. ABE. 0 CBF. )

Quarein triangulis ABE. CBF.

Latus AB 0 BE.\ Utpote Itera eorun~
Latus BE 20 CB./dem quadratorum, ‘
~ Ang, ABE 2 CBF.

di.L . : Ergo Triang, ABE 40 Triang.

CBF.
" e Atqui parallelogr. BL eft Quia funt
e4r.lL  duplumtriang: ABE. in _iifdem
N eEe parallelogr. AF duplum bafibus &
trxang CBF parallelis,

- ~ Ergo.




B R R = iR -__
| A .
i - Liser PriMus. a39

quadrate AF.
Atqui antea parall KD ‘0 qua-

_ .Ergoiparall. BL 20 parall. feu ' - f AL G
>A
b ' drato - AL

P

Ergo Quadratum BD 20 duobus, qua-
v dratis. AF. AL '
T Q. .E. D.

. ,/"

Suc-
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Succin@ior autem & clarior eft Clarif-
fimj Sturinti de|11onﬁratxo, quam in fua
_ Matheli enucleata, pag. 30. hoc modo
pmpomt

Fadis faciendis, qua appofita Figura
monftrat,
TIFDCG duplumeeft Al
b . ACD. LI
Atqui O AHIC etiam eft du->4 :
plum Ali ACD. .

Ergo FDCG 00 AHIC,

Eodem modo.

2 FEBG duplum eft Ali AEB.

Atqui 0 ABLK etiam eft duplun>4.r L
AliACD. ,

' - Ergo
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Erco 3 FEBG 0 O ABLKY
Su;ra et SFDCGo O ARG/Adde.

Eritque 0 EDCB 0 O ABLK |
OAHIC. | QE. D

"Nam quod latus BE occurrat lateri LK
& latus B continuato lateri IH fic patet,
idem omnesanguli O, ut & P mani-

fi
f;ﬁlo zquales funt , quiaubique O P

conftituunt unum reGum,

Adeoque Alun ABC revolutum circa
centrum B congruet cum triangulo BLE;
revolutum autem circa centrum C, cone

© gruetcum triangulo CID.

SCHOLIIIM.-I._

Pulcherrimum hoc Pythagorz inven-
tum infigne per totam Mathelin eft
Theorema, & non paucautiliffina fup-
peditat Problemata, quorum . cum alia
apud Claviom & alios .Autores abun-
danti fatis copia videri poffint, nos tria
tantum afferemus,

S5  Pro

141 |
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PrRoBLEMSA L ©

1 .
.+ Datis
- quodli. -

.bet lineis
- K.L. M.

N.O.in:
~ venire
". Quadra-

tum

"A_quod o-
. mnium

~linearum

_ . quadratis

L fimal

. fumtis it
®quale.

O

~ Conftructio & Demonltiatio.
.. 1. Duas lincas K & L, jungein an-
° ) » . . gu-
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gulo re&o ABC, erit dudire@ti AC:
DAC”DUSK. &L. -

" 2. Fa&iCD M perpéndiculariad
CA;—erit 0 ADxars. K. L.M.

. 3. Ad AD fiat perpendicularis DE
o'N, erique O 4£ 2 ous X. L.
M.N.:

4. Ipli AE 6at perpendicularis EF
0 O, eritquen 4F 0 CJtls K.L. M.
N.O.

Q)a’. omnia’ fcquuntur ex hac prop
47. cam quatuer ifta triangula ABC.
ACD. ADE. AEF. per conﬁruého-
nem fint rc&angula

Pro-
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“PrRoOBLEMA L

. EucrLipis:

Datis dudbus lineis inzq ualibus

. K. L. invenire quadratunr, quo

afe invicem quadrata ab illis facta
differunt.

CONSTRUCTIO.

1. Facre&am DB duplam da-
tz majoris K.
2. Superilladefcribe Semicir-
culum DEB. ’
3. Fiat ipfi DB perpcndxcula-
ris BC 0 datz L.
. Ducatur CE ad Semlcxrcu-

lum » parallela BD.
| 5. Ex
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5. Ex pun&o E demxttalut

- perpepdicularis EF.
*Tum digo o AF .efle diffe-
rentiamotorum K. & L.

DEMONSTRATIO

Dudta AE erit, triangnlum
AEF per conftru&tionem retan-

<O gulum adeoque pcr4.7 I

a] AE 0o EF |- 4F
Atquin AE0 oK)\ Per con-
EtD.EFJ)DL ﬂru&'

« Ergo 0K fuﬂerat oL perp AF‘

adeoque ) AFeft differentiacto- .

rum, K&L

T*  Pro-
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o . o
PR-OBLEMA. L

Cognitis tnanguh reCtan=~
guh ABC duobus lateribus,
invenite tertivm.

e
P Y

PRAXIS. .

§mt cognita duo latera

AB3.B( 4. Q_xatnanoulum
elt re&angulum : dao qua-

drata 4B & BC: feu 9&e16
addantur munamfummam. -

&

\
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& obtinebitur 2¢: pro due-

bus qtis A’B BC..hoc eft pro T .

oto 4( ‘cujus radix 5‘dab1t

latus quefitum 4C.
Similiter cognita fint la-

terad(. ¢ &BC 4: tum acto

o4 25 fublato cto BC, 16,

retabit pro Oto 4B 9. cujus

" radix exhibebit latus qux( -
tum AB.

T2 Schéf
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* SCHOLIUM II °

A\ (M AXN |0 )

r :

. L- G
B~ C

Si wangu]um rc&angulum fit
fimul Ifofceles, facillime propo-
fitionis veritas dcmonﬁrabxtur
huacin modum. ,

PREPARATIO.

r. Super latenbuéAB AC fiant Ot
AF. AG.
* 2, Ducantur reGa2 CD. DE EB.
DicoBCDE efleO0tum a BC &
N Otis AF. AG.

'DEMONSTRATTQ
Pars 1. :

Per 32. Lillufque Coroll. 2, tres‘gnglg '
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liadBfc. ABC. ABE. EBF. ut &tres

ad Cfcil. ACB. ACD. DCG : praterea
 duo ad E fc: AEB. FEB, ut & ad'D
duo ADC. GDC; funt femire&i: un-
de jam facile deducitur angulos AED.
ADE etiam efle femireGos : adeoque
quatuor angulos quadnlatcn BCDE efle
reGos: quare lateraoppofita funt paralle-
la: . BC.ED&EB.DC.

Atqui BC 0 CD (6.1.) quiatriang,
BCDeft re&angulum in C & habet dugs
angulos {upra Bafin BD ‘zquales: unde
etiam BE 2 ED.

Ergo'quatuor latera BC. CD. DE.
EB funt zqualia : adeoque RCDE tum
lateris BC.

: PARS IL .

- Sex triangula K, L. M. N, O.P. ha.
bent fuas bafes inter fe @zquales, (quia
funt latera (ti) & duos angulos fupra ba~
fin, quiaomngsfunt femxre&x

Ergoper 26, b tnanOula omnia intet
fe funt zqualia,

Adeoque4tnangula1( M L.N lia
4 triangulis, P. M. N. O,

Hoceft Ctum, BCDE 0 Cis AF.
AG. , QE .

T3 cul
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. Cuidemonttrationialiam fic bre.
“viter adjungimus.

. D B
Deferiptis quadratis AF. 4G,

BE, producantur latera FB. GC.

que neceflario debere cadere in £

& D facile probari theﬂ , ut BE

CD fint Dameuf, quz ipfum
« quadratum & {ingulos illiusangu..
" = los bifariam fecant,

Unde jam nullo negotio dedu-
citur lineas BK, CK. DK.EK ef-
fe incer fe & lateribus A4B. AC.

. &qua--




Liser PrRIiMus 151
zquales, adeoque trianguli DBC
. cumpto CI inter eafdem parille.
- las I1B. GD exiftentis, balisDC,
dupla eft Parallelogrammi bafeos
- CG':ergn per Scholium pro. 41. L
Triang DBC 0 oro AG.

Deinde triangulum DEC 2 -

triang. ‘DBC. 34.L .

. EtTrang. DZCooto 4G,
Etotum 4G oo dF. |

.

Ergo Trivan.g. DECo0te AF. |
'Quare fequitur ‘duo Triangyla
DBC.DEC{imul fumta, hoceft

 m BCDE effe le quadvatis

duobus 4F. 4G imul fumtis. -

‘Ceterum cx haceadem demon-
ftrationis forma , fequens haud
inelegans deducimus

Theorema. I -

In Triangulo Ifofcele rean-
gulo AB(C, quadratum Hypote-
nufe BC quadruplum eft triangu-
licjuldem propofiti 4BC. D

' AICe

N



152 Eucripis.
" DEMONSTRATIO. -
Ex fuperiori demonftratione
patet fingulos oti BE angulos bi-
{e&os efle,& lineas BK. CK. DK -
E K lateribus 4B. AC, zquales:
* Unde jam fequitur quatuor trian-
gula BKC.CKE. EKD. DKB.
& inter fe & triangulo BAC efle
. zquiangula, & zquilatera:adeo-
« que zqualia. S
~ Cum autemquatuor ifta trian*
gula conftituant ttum BCDE»

patet illud otum quadruplum ef-
~ feTrianguli 4BC. Q.E.D.

‘Quz demonftrifio przceden.

tis Theorematis, cum mihiocca-

- fionem praberet inquirendi, quo-

modo otum hypotenufz trianguli

" reCtanguliinzqualium laterum fe-

haberet ad ipfum Triangulum,
fequens fefe ftatim prodebat.

Theorema Il

In quolibetcunque T'riangulo
a ’ R.e:

’
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R eQangulo inzqualium laterum,
quadratum Hypotenufz triangu-
lum propofitpm quater fumtum -
fuperat oto quod fic a differentia
reliquorum laterum : feu quod
idem .eft ; oOtum Hypotenu. .
 fz eft,le triangulo propofitoc -
" quater fumpto una cum ofodiffe-
rentix reliquorum laterum.

N

Demonftrationem vide pagina
. fequente. L

*
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DEMONSTRATIO.

~ Super tnangull re&anguli ABC
lateribus conﬁruamur ota AF.
. AG: BE.
'+ Deinde producantur latera FB
GC: tum ex angulis E & D du-
cantur EK parallela FB, & ‘DN
parallela GC, iftz linez ita fe in-
terfecabunt, ut con@itvant ‘qua-
tuor triangula BLC CKE.END.
: B ‘DMB, '
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‘DMB, &inillorum mcdxo qua-
dratum KLMN.
QUIbUS conftruétis vel levi-
. ter in przcedentbus exercita- N
. tus facile omnes angulos O, ut
‘& omnes P inter fe Lles eﬂ'c
perfpiciet..
_ Unde ‘fcquitur per 26, I
‘ qumquc ifta Tnangula effe in~
' ter fe =zqualia; & habere la-
tera zqualia’ lateribus : {c. BM.
‘DN. EK. CL" utetiam AC. CK.
"EN.DM.BL. :
- Quare fi auferatur BLa BM:
DMiDN:"ENabEK: &CK
a CL, remancbunt KL. LM.
MN. N mterfexjes quz funt
differentiz’latertm AB. AC.
Quia autem iftz zquales linexe
ad angulos reftos funtjuncte, ut
~ facile ex 26.1. patet, fequitur qua-
drilaterum KLMN effe quadra-
tum differentizlaterum 4B. AC.
Cum ergo quatuor triangula
_BM® ‘DNE EXC.CLB. cum
“ V 2 —to.
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oto KLMN confticuant totum

" BCDE ; quod fit ab hypotenufa

BC : patebir abunde propofiti
‘noftri Theorematis veritas, = .
" Vix autem poflumquin hic af-

feram plus quam elegantem Cla--

riflimi- Chnftophori §gurmii de-
- monftrationem przfentis prop.

47, quam ex hac figura, alioac

‘diverfo.a nobis ex fundamento,
conftru®i ; nobis fuppeditac,
in caleulo Alegebraico propofi-
tum: qux tamen ab iis, qui vel
- a limige Analylin fpecipfam fa-
lucaverunt » intelligt poreft.

Illa autem ita fc ‘habet. Trian-
‘guli Re&anguli 4BC, *latus -BC
"feu hypoterufa“dicatur 4 : AC

vocetur- . 4B ¢. Area Trian-

gl]ll ABCCHt I be. 'ad‘e'oque qua:

tuor triangulafacient 2 4c: Deinde
differentia laterum,4B. 4C erit
c—b, ejufque trum cc—26¢ -1~ bb:
quod priori are@ ‘quatuor .trian-

- gulorum additum facjt c¢ +M,
‘ quz
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quz fumma eft olis oto- Mfa&o
ab hypotenufa. ,
Gem.autem ifta fumma exhi-
beat*'duo otadaterum - AB. AC.
fequitar etiam duo” 1lla cita 'Ié .
+ oplia ato BC. -

.’ R ' ' Q‘Ei,"

Vi  Ga




Czterum illuftris hujus pro-
pofitionis aliam a precedente ge-

. neralem demonfiltrationem noc

modo damus. .
Triangulum re&angulum da-
. tum fit ABC; laterum AB. AC.
- quadrata fint AD.AL: & lateris
BC quadratum BH: Jam patet
ad oculum quadratum BH a re-
liqms quadratis AD, AL, abfcin-
dere triangulum AFB & trape=
zium AIHC. 81 jam, prodligta -
E
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DE in G, & du&ta NR per F.
. Pparallela BM & GK parallcla

E A, demonftratar efle tnangu- o

lum o X0 Y.
~ S o T,
Parallélogr. P © Q.

Tnangulum GFR ©IRM. |

Certi efle poterimus de pro-
pof itionis veritate,

DEMONSTRATIO P

Generaliter notandum facile -
poffe ex przcedentibus demon-
ftrari omnes angulos ‘O ut &
omnes R efle inter fe xquales.

Primum X » Y.

Duo triangula X & Y habent
duos angulos O & R ut & latera
BC.CH zqualia: Ergo (26.1.)
ipfa tnangula funt 2qualia, :

Se. .
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Secundum S » T,

Duo triangula $ & T, habent -

duosangulos O &R, &ut& la-

tera NF. GK =zqualia : Ergo

- (26.1.) ipfa ttiangula funt zqua-
lia. Eclatus BF 0 GI. ‘quibug
abzqualibus BG, GH ablatis, re-

mancc FGoIH. . -~ .

¢  Tertiom P 0 Q.
_ Quia funt complementa paral-
lelogrammi DX, (43. L.

Quartum Triang. GFR 0 IHM.
. Duo triangula GFR & 1HM,
habent duosangulos O & R. ut
& latera FG. IH =qualia. Ergo
- (26.1.)ipfatriangula funt inter fe
- zqualia. B c
.- Ex quibus -patet lateris BC -
. qQuadratum BH in fe compre-
hendere duorum reliquorum: la-
terum AB.:- AC. quadrata AD.
Al Ergo quadratum BH etiam
" ' per
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per Axxoma 13 duobus quadra.’
tis AD. AL zqua?e‘eﬂ |
" . QD.E "

Q_od autem BG ' concurrat
cum DE in puno G, & CH
" cum ML-in H; fppra demOn-
fratum eft. :

i
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- Alia DEMONSTRATIO. .

Tri-




‘Liser Prrmus ° 163

. Trianguli reCtanguli ABC, laterum
quadratafit AD. AK. BT.demonftran- .
dum et htic temum BT cffe wle duobus .~ .
reliquis, o .

Fiat AX 0 Alg’ erit fuper AX fa-
&um quadratum AF 00AD. Produca- . !

© wtKHinGut it HGO XF  Ducatur

AG.- & per I ducatur MIN parallela AH
& tandem agatur EG. Eritque HE pa-
rallelogrammum , cujus somplementa
ELIH. funta:qualla {t wtrimque adda-
tur comgaunc -parallelogrammygm MX.
erit quadratum Ab hoc et AD D pa-

- ralleg. MH :

Elgo totum parallelogr MK cfle -
qualeduobus quadratxs AD. AKX, :

Deinde fumatur CLXOXCM; &CR
0, CK. & perfc&p parallel. LR (quod
erit 0 ipfi MK) ploiucantur LO& TQ_
ut (ibi occurrant in P, tum ducatur Dia-
gonalls CS, que produéta cadet in P.
(ut mox demonttrubitur.) Hifce fadisin

araIICIOgr LT duo complcmema LS.

gT erunt (43.1.) interfezqualia: qui-
bus (i addatur commune paralielogr. BR,
erit parallelogr, LR (hoc eft duo Quadra-
ta AD. AK)0 quadrato BT.

X2 'UI'
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Ultima Demonttratio,

_Intra lateris BC quadrawim BR 5 fie
OCH D lateris ACTOto Y : Qioallto’

BR fublato remanebunt duo parallelo- ‘.'
* gramma BO% OK, feu facto parallelogr. |

OS 0 OK, remanebit€otum parallelo-
grammdm BT, Quod fi demonftratur-
efle 0 OtoX, pera&tares erit, .
Quare fumta BE 30 BA, conftruatyr
Dtum BG 0 Oto X, Tum produdtis la-
teribus EG, ST, utconcurrzntin N3 ex

B per L ducatur BLN 3 quz etiam cadet *

inidem pun&um N.

Tum inparaliglpgrammo BN com-
plementa EL. LS erunt zqualia & fi ab
utraque parte addas commune BL, erit
paralleldgr. BT (hoc eft BO a} OK)
0 OtqBGlen X. -

. Unde jam patet duo Ota X & Y effe
?qualigt Do BR;,:.

Q. D. E.
. [ 3

»
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Quod autem Dianicter BL produ&a

cadat jn pun&um N, ubl latera EG,
ST prodh&aeoncurrunt, fic probatur.

B ‘D ”E

- N 7/

0 S |

3

Z.

=

Si

O
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| ~Si tnox:{ cadatin Ny tum juxtaadyer-
j farkum cadat,

l

- rea.
*VelinfraN in Y, ut BY ficre&a.

- - In X fup}a N.
An ulus.O  Ql L
Angulus LO R P/'9 Loy '

Ergo P 0 Q_externus mtemo con.
tra - 16. L.

% *  Quzdemonftratioobtinet in omnibus
pun&xs ﬁxpm N ﬁtls.

In Y infra N

Angulus O 20 Q> . I
" Angulus O J) T.

T e oem — e

Ergo Q. 0 T. iterum cxtgrnus in-
terno contra 16, I, .

~ Eademgue demonfiratio locum habet

* in omnibus pun@is infra N pofitis.

ST

fi cadere fupra nec etiam infra N neceffa-
tig cadstin ipfum pun@um N,

S

— Pa_q;

. Vel fupra N.in X, ut BX fit linea .

Ergo cumlineaBL prodﬁ&a non pof-
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2

/
arr L
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“¢  PFinis Lier1 PRIMI..

PROPOSITIO XLVIII

. Si qmdmmm ab uno
 ptum fit aquale duobus reli-

- quorum laterum CA. AB

quadratis 3 angulus CAB

<. . Bguem rel:qug ifta latera con -

o xmenr, reitus erst,
N LI - .
- DEMONS_TRATIO.
» Ex Aipfi AB (a) dxcitetur perpendicularis AD
X AC. & ducaturreé&a DB. .
Tum in Trisngulo DAB erit.
Quadr. DA (hoceft AQ)—~ quadr AB(b) 0
quadr. DB. &
Atqui quadr, AC —— quadr AB etiam cft
D quadr.CB per Prop,

Ergo () qundr DB 3 quadr. CB.
Adcoque latus DB J0 lateri CB.
Quare in TriangulisADB, ACB. .
© Latne AD O AC pcrconﬁru&xonem.
Latus DB "0 CB. .

. Latus AB ¢commune.

Ergo ‘@) cnang omnes anguli funt, aequales .

adeoque .
. g. DAB :D CAB.

7/ AtquAB eftretus. :

" Ergo CABetiam rectuserit. Q. D.E.

Eu-

Trianguli latere CB defecri-
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ELEMENTORUM

LIBER S-ECUNDUS.

N primolibrg infticutatriangu-
I lornm tum 4udad angualas tum.
quoad latera varifcompargione,
& paralldogrammurgn non una &
inter fe & cum wisnguliscollatio- -
ne, *1n hoc Lbro fecundo aggre-
dicur Euclides linearum ad libi~ -
num fetarum parallelogramma
Rectangula & Quadrata; docen-
do quomodo {e habeant Parillelo-
gramma re@angula que fiunt a
partibus alicujus linez tum inter
{e tum relara ad Quadrata totius
linez: ficut ex iplis-propofitioni- *
bus porro manifeftum evadet.
Cum autem hujus libri propo
fitiones; licet numero non adeo
multe , tales fint, utfuadifficul-
tatetyronum progreﬂm haud exi-
guam fzpc injiciaht moram, nos
Y ) olcum

/
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1

- pleum & operam non perdidifie

exiftimabimus, fiillarum demdn-
ftrationes ira ordinerpus, utqui-
libet illas.attento perlegens ftu-
dio, illifque primum Jibrum be-
ne perceptum .nte applicans ,
maximam drfﬁsukatcm penitus

 difparere comperiat.  ,°

Cc&erum nc occurrentes 1gno-

'tz voces (hrgonﬂranonum a0

rumpant curfum’y Hic ut & in pri-
mo libro fa%tum eft, Definitio-
nes premittuntur terminorom ad-

. hibendorum tollentes dubiam fi~

gnificationem.

)

.De-
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DEFINITIONES.

I 6 Y

Tara/le/ogm%mam reﬁaﬁgm
lum ABCT comtineri dicitur fub
duabus reitis CA. AR, rectum

Aangh/um /1 ¢ amprebmdem:bm.

Antca vidimus neneratlahe.m ahcu)us
fugerficici. qua " memriam revocata

_parallel ogrammi rc&angulx formationem

intelle&u reddet faciliorem.

Re@zlincz AB perpcndlculanterm-
_fiftat linea CA ;. quz concipiafur ferri
fupra lineam AB, utipfi femper maneat

© . perpendicularis; cum:ﬂalmea CA per-

.

.

ft quafi

venerit ad punétum B : tumpextremum
pun&tum C deferiptam rclmque: lineam
CD ar{v:lualem ipi AB ; & cum lineaBD
eadem cum lmea AC ex punto

Y 2 A

L4
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» A delata’in pun&um B, erit Anea BD ©
etiam zquglisipﬁ AB. o
~  Unde patet ad inveniendam totam
quantitatenf feu areapr alicujus paralles
logrammi requiri rafllum notam longitu-
dinem dvorum lg;cn;lm aggilum reGtum

continentium, .

1 . t
.‘P_l‘ﬁ . 1°
Ko
0 P_T‘ . "

T ]
o S o

A J 25 £ B

.
.

Quod ut adhuc clarius evadat., .fieue -
& ar&iffimamsinter linearum in fe jnvi-
cem duCtup & numerorum multiplica. -
tionem efle affinitatem; ponamaos linean
CA divifamefle jn quatuor‘partes zqua-
les CP. PX. X0, QA. fimiliter lineam
- AB,
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. AB in quinque, partes, quz prioribus
" zquales (int. Siﬁgm finea CA f{uper AB

mota perveneritad locum 1 Q_punGumr
C. defcriptum exhibebit lineam CQ,

unétum P, lineam PR : X, lineam ,

XS, O, lisean OT ;5 adeoque unico
ifto motu fa&a erunt quatuor ifta minora
quadrata CR.PS. XT. O, quot nim,
linca CA partes habet ¢ ficendm ex plu-
ribus conltaret, partibus , “etiam plura
conftituta effgnt quadrata, :

Facile autem intelligimus.illud idem
efleac fi numerus 4 ducatur feu multipli-
cetur per 1 feuunitatem. N

Similiter fi linea®_1 (quz eadem jam

concipienda eft cum AC) fecundo motu
-pervenerit ad punctum 2, eodem modo
quatucr alia quagrata cfficientur qua
prioribus addita imul 8 dubunt 2 id quod
iterum - idem eft, ac fi numerus 4 bis
multiplicetur per sfeu femel per 2,

Non aliter fi lipea AC" perget moveri ;*
tertius motus qyatuor alia prigeibus adji~
‘ciet quadrata; quatworalia quartus; do=

nec tandem .quintus ultinw quatuor ad-
jungendo quadrata totum parallelogram-
soum retangulum perficiat & compleat :
quz omhia quadrata {ibi invicem addita,
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20 exhibebunt; quodryfusidemeftaci
numerus 4 quinquies per unitatem feu fe-
mel per § multiplicatus eflent; quz ope-
ratio fimiliter eundem producxt nume-
rum 20.

Cazterum notandum eﬁ in fequen-
tibus ad muliplicandum lineam AB
per lineam CD , feu ad ducendamli-
neam ABih lmeam CD: veltandem ad
defignandum re&angulum comprehen-
fum fub lateribus' AB, CP e femper
Ii.'.npturum"‘ﬂ AB. CD ,

Unde jam exiftimo manifeftam fatis
efle rationem ob quam ad inveniendam
elicujus feu orhnius parallelogrammo-
rum reGtangulorum aream folammodo
" duorum laterum re@um angulum com-

prchendentlum requlratur notitia.
. Hinc porroapparet , quomodo cogm-
© ta area parallelogrammi re&anguh , &
. alterutro latérum altergm inveniri poffic
dJatus; dividendg fcilicet datam aream per
latus cogmtum : id quod in parallelo-
" grammo ABCD clare patet, gfiod 20
quadrata continet ; “qui numerus {1 divida-
tya per 4 feu céomtum latus CA. a.cquxrc-
mius § pro latere AB. & viciffim fi 20 di-
. vidatur per § feulatus notum AB, inve-
" nigtur 4 proalterolaterc AC, .
- * , ' Ne-
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* Li1BER SECuNDUS. 17§
- - L] \ s ’ .
N O T A’
. Primo. Paraﬁclogrammum dicitur re-
Gangulum quod habet unum angulum

reQums Nam fianuseftre@®us, 2 crunt a 29 &

« & reliqui re@i. _ . 3L
Secundo, Parallelogrammum eft vel =
oblongum vel qggdratum, o
Oblongium eft quod latera contigua,

- habet inzqualiag five quod continetur -
fub duabus retis inzqualibus ; illud au-
tem nog in fequentibus demper expri-

o memas hac figno C5; adeoque ex: gr:
= AC,.femper fignificabit. parallelo-
grammum re&angplum AC,

~ Quadratum cft , quod fub dugbusre-
&is xqualibus continetur : illud etiam

- exprihemus tali figno O ut O CD,
feinper denotet Quadratuin CD,

Tertio, In Tequentibus. nomine re-
¢anguli Euclides, femper intelligit pa-

1 rallelogrammym reGangulum. -8

Quarto. rgeometm: omne patallelo-
grammum exprimunt, duas tfhtom no-
minando litéras per diameétrum oppofli-

- tas: ut ad defighandum parallelogram- -
anum appofituin adhibent literas AD, vel-

’ ) )

II. Omnis
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R 3 e ~'
R | A
" Omnis parallelogrammi [patii,
unum quodlibet corum que circa
duametrum illus funt , payallelo-.
grammorum , cum duobus comple-,
mentis , Guomon vocatur.

¢
ATy o
..
> I‘I -
ﬂ
. E - D.
. . : ' .

Figura FGEH, compofita ex duo-
bus cemplementis FG. EH &, quod ¢irs
cadigmetrum eft para”d(mrammo GE (
dicitur Gnomon feu norma ; adi mmatxo-

enem illius bftrumenti quo fabsi utantur,
~ ad examinahdum , utrum et. gr:duo pa-
rietes , velnduo afferes ad anoulum ‘1 m
conjun@i fint dec ne.

el

L3

0
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N

PRorosiT10. I

c T Si fuetint duc re. Theor. 1.
o | @¢G& 4B, qua-
: ¢ I ¢ rum altera [ecia fie
: inquotcunque partes
A**"#‘EE ~—3—p A4E. EB alterave- ;
G A N infeay erit 1es

Ao 6 Gangelum fubillis
“duabus G & ABédtiprehenfum aquale re~
Ctangulisy que fubinfeita G 5 & fub(ingulis
Jegmentis AE.EB continentuz.

: DEMONSTRATIO.

Ex pun&is A & B erige duasperpendiculares
AC,BD zqualesdatz G: &junétaCD,ex Educ
rectam EF parallelam AC vel BD. Tum linex
CA, FEinter (a) fe ®qualescrunt DlesdateG. 234 L

Jam 3 AF contineturfub CA , hoceffG &
fegmeato AE,

Et 73 ED continetur fub FE hoc G et &
fegmento ED.

/

- 1.)u—6 autem —la AF, ED Gianol funt (b) J0lia b Ax 16
f::Bl CJlo AD quod continetur fub data & tota
' Ergo patet veritas propofitionis. '
Sub caleuli formula breviter fic demonftratur
AB 0 AE —~ EB

G. G G
(¢) (3G, AB IO 5 G, AE —~ G, EB. ¢ ax 6.
. Q. D, E,
Sit ﬁg 10, - Velin Numeris,
. 7 10 0 7 ——3}
EG 3. e, 8 o

G. ¢ 40 ",OZ 18 12. D40,

e ‘Pro



178' - EvucrLipis
PRovosiTxo IL

rheor, 2. i redla AB ﬁ’ﬂa Jit utmnqae
inC & D triarectangula [ub tora
J AB, & . [ingulis fegmentis AC.
CD. ‘DB comnprehenfa zqualia
fum‘ quadrato quod fit a tota AB.

2o m ¥

o0

AT OB
O 50 go
Jp(’
DEMOVSTRATIO

Soper AB fiat quadratum BE,
ducantur CG. DH parallelz AE :
*3¢ 1 que funr zquales a AE. hocelt
' AB.
FECfitab E A hoc cﬁ AB&
parte AC
CGDfitab GC hoccﬁ AB &
. parteCD. . HB
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M HB fic ex HD hoceft AB
& parte DB. '

- Cum autemtria Zla EC. GD.
.. HB fimul fumta conftitvantotum
EB, patet illa etiam ipfi efle z-
. quaha b

b Ax.13.

: Sub calculo.. -
ABaoAC .CD- DB\M .
AB_ AB - AB ' AB/

oAB 0 = AB.AC _'r_\g AB.
CD.-— AB.DB. -
Velin numeris. _
Sit AB 10. AC2. CD3. ErgoDBs.

lowz+3+5,)M
10 10 10 10 '

100 P 20-}~ 30~ 502 100.

]

Z 2 Pro-
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- ProprosiTIO

1L

theor. 3. Sitrefla AB feéta utcunque in

E, reftangulum fub tota AB & .

partium alterutra AE compreben-
fium . zquale ¢ft ejufdem partis
AE quadrato s una cum -reiian-

henfo. s

-C ¥.

gulo [ub partibus AE. EB compre-

(F

_‘ .
A8

T g
1

o

S

B

~

DEMONSTRATIO.

Ex A & Berige perpendicula-

res AC. BD =zquales fegmento
¢3+1 AE: tumjun@ta CDducatur EF
parallela AC, quz ipfi AC etiam

aeritzqualis

-

CE

;




T
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CE continetur fub CA hoc

eit AE & fegmento AE, a.

A deoque CE eft guadratum
faCtumab AE.

— FB continetur fubFEhoc

| AE & fegmento EB.

o CEcumfeu-\~ = FBeft 2-
quale = CB, comprehenfo fub.
CA hoc eft fegmento AE & tota -

linea AB. Q_E. D

Sub calculo.
ABxo AE -E M
AE. AE AE

DJAE 4B. 0w AE + [JAE,

- EB.

Velin numeris.
SitAB,10. AE, 6. ErgoEB. 4.

-

Oty

60 D 36 - 24 D' 6o,

Zs Pro-
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ProprosiT1O, IV. .

Theord §i recta linea AB utcungue [e-
- &la fit mC. Quadratym totius
AB erit 2quale guadratis [egmen-
torum AC,CB, una cum bis fum-

to rectangnlo fub fepmentis AC.

CB comprehenfo.
D F . E
, ‘>0 . [
a &
S R
H . Gv\,\x.‘r— K
A S
54 - Ja X
L A C = B.
=k DEMONSTRATIO. .

o 461 'Supcr ABfat2oBD, & du&d

diametro BD fumatur BK 2 BC.
- tum
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/tum ducantur b CF KH Parane. b 31.’1._
lz lateribus BE.BA. -~ ;

Jam in triangulo DEB
- Angulus O 0 Prqun uterque

? femircltus. ¢ : ;;.25%
Atquiang. QoP.¢ + = dwr

<

ErgoO® Q. adeoqdc DF No] FG ¢ 6L
. Eodem modo probatur qusd fic
Ang. R 8. ac proinde latus
DH 0 GH.
Atquiin mrchloorammo GD
latera oppofita D', HGur& DA,
~ FG funtxqualia £ f34.L
Ergo omnia iliius latera fune - -
inter fe zqualia.

‘\rqm illorum unum HG 0 '
AC. g S . g 34.L

Ergo omma func aequaha fe-
gmento AC. Adeoque cum.o-.
- mnes anguli fintrecti, parallelo-
grammum DFGH eft quadratum
taltum abuno fegmento AC,

Eodem modo facile dem{?n-

' rds
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ftratur parallelogrammum CK -
efle quadratum alterius fcgmentx
CB.

Deinde SFK continetur fub FG
hoceft AC & fub GK hoc etCB.

Denique = AG continetur fub
uno fegmento AC & fub CGhoc -
eft CB.

Quz duo < [a fi ad duo reli-
quo pta addantur exhibebunt to-
tum 0 quod fit ab AB; adeoque
ipfi zqualiaerunt. Q. E. D.

Per calculum hoc.modo de-
mon(’cr’atuir.
. ABD AC.L.CB,
"AB AC_.CB™"

OAC-} = AC. CB.
| .o AC.CB1nCB.

OABXXOAC--2 5 AC. CB 4~
’ o CB.

Seu in numeris.
AB X i1o. - AB1o ’
AC X 6. AB 10

Bog4 190
ErgoCB 0 4 4CB
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. AC6 4 CB - + 6AC,
ACé. 4-CB’ 4.CB
36 16 24

AL
N

. e. .YOO
'GOROLLARIUMIL
Parallclogramma circa diame.
trum quadrati funt quadrata. ]

- COROLLARIUM IL -

Si ré@a linea bifariam fecetur
quadratum totius linee quadry~
plum eft quadrati a dimidia facti.
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PROPOSITIO V..

Theor'ss 37 retta /mm AB /ecetur m 4’-
qualiainC, & nomeqaaliainD :

| refiangulum AG fub inzqualibus

fegmentis AD. DB compreben-

- fum y una cum quadrato HF ab

mtermedia [feitione CD, equale

- eff quadrato Cl, quod a dimiidia -

CB deferibitur.
E, ¥ r
. | H‘J& , (ﬁ(
:{.A - /;;.E"’;%"” B
" PRAPARATIO
.4$.§ r. Super dimidia CB fiat aqu;ldra.

* tum CI, ducaturquedxameter
by L 2 Edeucatur DFlatenBI l’paral-
lela,

3. Sumta BK 20 BD ducatur KL
b parallela AB, ut &,AL parallcla

BK.
De.
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DEMONSTRATIO, -
D CGoc o GIL qmaﬁmtcom-‘# L
A < plementa ' , .
{ o DK o DK.

_ S CKo - DI - v
T .Atqux =~ CKO4d TAH. quia funtd 36.L
: in iifdem parallelis & zqualibus bafibus, .

.Eroo..JAH‘I)"”Dl\A e
= CG =CGJ/

F AG 20 Gnomoni GHBEG.

HF 0 HF , quod ﬁtia CD
\ 4. I, -

cAGLO HE. 00O CIL. admudm
CB fatto, : .

. In nu‘mens

Sittota AB 10. Ergo dimidia AC,CB 5

- AD8. ErgoDB2. EtCD, 3.

-

CB 5| . g ADS L’
CB 5“ - Mypg,
- aCBz5 °  ZAD.DB. 16. e
Tum,
CD 3, '
cD ;./M-
. DCDog.
= AD. DB 16>A
- Z ADB.}~- DCD z,j.utame
, Aaz2 . Pros

)

.
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'PRopoSI‘rl o VI

i recta AB Jit bifariam /eé?:t»

Theor. 6 juCy eique reclaquadam BD ad.-
- jiciatur 5 "Erit reilangnlum fub
tota compofita AD & adjeiia BD
contentum una cum quadrato di-
midie CB, aqudlequadrato ipfiss

CD wmpof i ex dimidia & ad-

]eﬁa
| x ©
PN,
o S .
g o ~ PREAPARATIO.

Super CDfiata CE.
2. Du&a Diametro FD, ex B aga-
tur BG parallela DE.
. 3. Sumpta DI 0 DB, ducatur IL
parallela DA, ut& AL paxallela DL -

De-
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. DEMONSTRATIO.

— AK 20 12 CH. quiain jifdem P2 a 361
rallels

Atqul = HE © b"' CH quifa funt
. complementa .
Er o.__,AKZO'c'—'HE .
ca- oal Sk
- o A1 0 4 Gnomoni GHK DG, :
A {OKG 0O KG faGum a dimi-~ dAz 1
dia CB : %

"‘AI-T.DKG o} DCEquodﬁtaCD

: In numeris. !
Sxt linea AB10.  BD3z. Ergo tota
AD. 12. Dxmic_iia AB.feuaC.
feuCBs. . ErgoCD 7.

= AD. I.)BuHA
- OCB. 25/ ‘
,:.AD.Dﬁ—]-.D CBymyDCD,‘,

Aaiz Pno;..

L% S
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P&OPOSITIO Vl[

sieony. . S¢ refla AB utcunque fecetur
in C yerunt guadratatorius AB ¢o

- wtriusvis fegmenti CBy zqualia
bis fumto reclangalo contento fib
tota AB & [equnentq ditto CB,
una cum quadrato ¢lterzu: [egmen-

ttdC’
-K, ?f‘H M

ne- o
o
f+ D L ) )
4éa Fa
"‘:".‘_ N . )

PRAEZPARATIO.

; 61 1. Super 2ABfiar O AE.
‘%2, Sume BM 0 BC, & ducantur CL
b3t - MK bparallele lateribus BE, BA Erlt- ‘
€34 L unLE\D ¢CB.
3 SvperLEfiae O EG. -

De-
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DEMONSTRATIO

Duo Ota AE. EF 2 4 ducbus mlis 4Ax13.
AM. MFE cum Tlto KL.

Atqui = AM continetur fub AB &:
BMhocelt BC., .

Et 3 MF continetur fub MG (quae fa-
cile probatur efle zqualis AB,cum it ME
D AC&EG O CB)& GFhocelt BC

Ut & OKL fie aKH hoceft AC altero
fegmento.

Ergo patetveritas propoﬁtxoms.

In numeris,
Sit AB1g," OAB xoo,A
' AC. 8 OCB
ErgoCB 2. D AB--]- O CBiog.

AB 10!
‘BC M-
"OABBC 20 .
— 2 .2
20 AB BC! o\A .
TOAC 64l .
2-ABBC L. DAC 104.
’ ut antc.

v

I Pro-

4 Xy
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192  Eucriprs

ProrostiTio VIIL -

Theot8.  Si refta limea> AB fecetur ut-
cunque in C ;5 eique adficiatus
BD » BC; Reliangulum gqua-
ter comprehenfium 5 [ub data AB
& alteratro fegmento CB, una
cum quadrato alterius [egmenti
AC,erit zquale quadrato AF quod

St a compofita AD.
. A- g C ]3.,_]). ’

B ’ X ~———K
Ya - 1 e

P R .

RS E . H G F

~.  PREAPARATIO.
1. Supertota AD afiat quadratum AF.
246.L 5. Sumtis DK, KM zqualibus ipfi
- BC.ducantur XI. ML parallelz DA; ut .

. & BG. CH parallelx AE.
3y Ducatur Diameter ED,

De-
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"DEMONSTRATIO.

 Easile pater quatuor_JaIC. 18. GS

GMefle inter fe 2 zqualia, & fub zqua- 236 &

libus lineis contenta. .~ - L
Et circa R conftituta funt quatuor Cta

. quorum latera omnia funtipfi BC zqua-

lia. b Ergo fiaddantur ) b ,hqol,,-
. zla IC 1 1S .°GS -, GM. A 4. bujus,
* on R sk RD I MR, (A

Erunt Zia AR. LR. GS - RD:
GK. omnia inter fc¢ zqualia, & con-
tenta vel fublineis AB.BC, vel fub i~
-neis que illis 2quales funt. i )

Quibus fi addatur O LH faGum ab

- LS -hoc.eft altero fegmento AC. Tota
ilta fTumma feu quinque iftz figurz ex-

« 2quabunt totum quadratum AF fatuma
.compofita AD. " Q. D. E.

Innumeris, ..
Sit ABro, ACS8. ErgoCBz2.,
) AC1d,, AD 12\, .-
{ CB M - AD 1f
' GACTB—ZO\V[ OAD 144
_ 4/ “ut ante.
4 ACCB 8o
0 AC 64>A'
- 144.

Bb Pro-
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Theor. 9.

’

PR.OPOSITIO 1X.

Si recta linea AB /ecetm’ in
eqarzlm in &y & non aqualia in
D; quadyata inequalint [egrien-

torum AD. DB. dupla funt qua-

,dratorum AC.G D. qne a dimidia
dC & ab mté‘rmedm CD {iunt

. PREAPARATIO.

1. Ex C erigatur. perpendicu-

laris CE 0 AC vel CB, &Jun.

~ gantur AE EB.

De. ‘

2. ExD ducatur DF parallcla »
; Ex F agatur FG parallela -
AB: ut&dcmque FA.

2
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Dzmons'rgtu'lo

S Tnangulum ACEeft rc&an- -

. gulum & Ifofceles, crgo’ anguli
A&E funt fempre&i; ut & inaj,.y
triangulo ECB anguli E & B funt "

- femire&1; adeoque togus angultrs
EAB eft réttus. -

_ Deinde in .triangylo EGF
'G(wbECB)cﬂ reftustang. By, 4

~ femire&us: ergo F etiam femire-
&us: adeoque EG 0 GF.c

 Denique in triangulo FDBan- <¢*

~ gulus D (0 ECB) re@us cft. An. -

bulus Bemirettus: ergo& F fe-

mirectus;, adeoque latus F D »
DB .

Hlfce przdcmonftratxs

X J In Tnangulo rc&angulo
- ACE.
 dp'AEon AC -L~ DCE feu danl
quia ACoCE. -
mAE duplum oti AC. .
! ~ Bba 2.In

3

————y-



- 196 - Euénxvu .. '
2. In Tnangulo re&angulo |
EGF. .
: DEF&)DEGMDGF feu
quia EG0 GF. E
o EE duplgm oti GF hoc eft
CD.
_Ergo duo cta AB. EF fune
dupla otorum AC. CP. )

3., Atqui ih triangulo re&an-
gulo AEF. - :

0. AETDEF J)DAF

‘Ergop AF etiam duplifn Dto-
rum AC.CD, .

4 Atqui denique in tmngu-
lore&tangulo ADF.

‘{0AF 0o AD—{—D‘DFhoc
0 DB.

Ergoddo Dta AD. DB funtdl-
plactorum AC CD ¥

. | .. QE-fZ)- -

- "‘
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~ In nugleris. © -
Sit AB 10. Ergo AC.CB.5.

AD7: ErgoDB3.
- EtCD 2, ¢

. " » '
O AD 49 OAC 251, =
oDB 9)A' . pCDh 4‘A' .
D ADDB §8.,- OahC. CD.zp.)M :

. 2.
bis OtaAC. CD 58.
RS y
¢ . '
. T Bb g Pré-
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198 uEucx,xbxs. .

"ProrosrTio X..

Si recta AB feéta fit bifariams
in C, eique wdyiciatur BO; Qua-

. dratagotius compofite AQ, é’ ad-

jecta BO exsint dupla quadratoram
HACCO, quer adimidio AC fiunt, -

- & a CB compefita ex dmndmé'

ad]e{ia | “.‘v o

PRIEPARATIO

I. F.x C erigatur perpendicu-
laris CE 0 CA velCB, jungan-"
turque AE.EB.

2. ExE ducaturEF 0 CO &
parallela AO. ‘

. Ex F ducatur per o r%ég B

/ -
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FG quz produttz EB occurrat

-1n G.,

. : 4 Dcmqu'eagatur AG

o DEMbNSTRATIO

Tnangu[um ACE ¢ft ‘re@tan. *
. gulum & Ifofcéles, ergo anguli A
& E funtafemire®i; ve& in tri-
" .anguio ECB anguli E &-B femx-
“re&ti funt’ |
: Deinde in trlangnlo EPG an-’
- gulus F (0 oppplito G)eft re-’
&us: & angulus FEG femire- -

a3z L

- &us, (quiaangulus BEC cft fe-

miré¢&tus; ) adeoque alter FGE
egam eft femireGtus: Ergo latus
GFOFE0CO. "
Denique in tnangulo rectan-
gulo BOG angulusad G femire.
Ctusett: ergoetiam B femire&tus; -
adeoque latus BO R ) OG

- Hif~



“berlL

’{c'a‘o ‘ Eircui'na

. Hifce prxmxﬂis

ACE.
D AEx) DAG’-——DCE feu

" quiaACP CE.

o AE eft duplum oti AC.

1. In triangulo re&angulo

2. In Triangulo re&anguk; '
EFG, -

mbEGﬁoDEF I oFG, Ieu '

‘quia EF (0 CO) 0 EG

o EGduplumpti £F hoc CO.

Ergo duota AE. EG funt
dupla gtorum AC.CO. -

3. Atqui in triangulo rc&an-
gulo 4EG.

ota AE. EGo b0 AG.

Ergon AG eft duplum otorum’

~ AC.CO.

4 Atqui denique in tmngulo
re&tangulo AOG L
oDAGooAO-Lp OG, -
Ergoduonta AO.0G (hoceflt
OB) funt dupla’ ctorum AC.
CO Q.D.E.

Vel

*
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~ Velin numeris.

Slt AB 010, ErgoAC,CB.S5!
, SitBO0 2. Frgo AO D12,

ECON7.
.. .
OAO144 ,-  OAC zsl .
DOG 4\/“ .0Co 4™

.

A.
Bxs DtaAc CO 148

DtaOA 0G 148 0Ot AC CO 74}

»

-



302 Eacripis:
prorostTto. XL
Datam reftam AB Jta /émre
inG, ut rectangulum compreben=
- fum fubtota linea AB & uno feg-

mentorum BG fit equale alterius
[ gmemz AG quadrato. f

,t‘.c 5'-B'

1 o

1“/ e

D . E A -F
CONSTRUCTIO,.

1. Dicatur AD perpcudmulans& z-

. qualisipfi AB.
2. Diyifa AD bifariam in E, junge EB

3. Sumatur EFOEB.
4. Fac AG 2 AF. Et d:co faGum

efle quod quzeritur.
DEMONSTRATIO

| Supra data AB compleatur O AC
" ut & fupra AG 0O AH & Re&a HG

_producatur inl, «

Probl. I.

»
.

]

»~
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T3 DF. FH (hoc eft FA)._}..DEA
0 aDE.:F (hocglt T EB. v
' D’qul!:] EB 0 DAB fCID AC . 1

ﬁErgoL_JDF FH_gLaEA':o DEA

E¢ ablato utnmque Qto EA’

SDFE.FH < CIAC

DG "“DG/S chesi

OAG 0 ZCG. ‘ : .
CArqui0 AH fitafegmento AG & 33 . -
_ CG continetyr CB hoc eft AB & altero
fegmento BG,

Ergo patet faGum effe qnod quasebatur

SCHOLIUM .

In numeris hzc propor tjo  ullo folvi
poteﬁ modo, cum radicis quadratz ex-
trakio, qua hic rcqumtuf non fempet
:atxonalcs numeros admmat. )

[}

-
)

’, .
4 ‘-

L

Cé 2 Pro-
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-«

Pgoéqs:‘no XH. .

o, I8 triangulo obtufangulo
. AB( quadragum lateris AC ,
quod obufo angulo opponitur |
[uperat re[?quoru(n laterum AB.

“B( quadrata, bis fumpto ré-

- Gangulo " quod continetur fub
latere (B, ¢ [ub ipfa BD

. in directum ¢i addita ufgue ad
perpendicularem ab altero acua

to angulo A cadentem,
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DEMoONSTRATIO.
]

.DAC ® *g AD'+ o DC. ****
Atquio DC ":ODDB._}_Db“x.

' BC--:{JDBC. .

Ergo hnfcc in focum o DC
 pofitis. |

-0 AC oo AD+E1DB+D BC

Atqm rurfus Duo ota AD. DB

.0 0AB.

Ergohoc xmllorum locum rc
"pofito. '

B AC aomAB—}—D BC EEP Yl

DBC,

Ce g Scho+
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SCHOLIWML

L J

. D )
- Hoc modo paulo aliter eadeqn propo-
fitio demontftrari poteft.,
. ExBerigatur perpendicularis BE 20
- BA, &ducatur EC. :
Hoc faGtoduo triangula ABC, EBC.
- habent duo latera AB.BC xqualiaipfis

"EB.BC: atveroangulum ABC < n-.
gulo EBC: Ergo per 24. 1. bafis AC
erit <EC. Adeoque 0 AC < COto

EC hoc eft Gtis EB {. AB& BC.
Unde patet nihil aliud requiri, quam

ut inveniatuci difffrentia Etorum AC,
EC. ' :

@ DC
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TACOBAD-LaDC.
AtqulDDC&)DDBp-]—DBC-}—
= DBC. ‘,
. Ergo.
DAC;)E]AD-T..CIDB—]-DBC
- 2o DBC!
A;qutaAD DB.  DtoABf. EB.
‘ Ergo
.DAC:OGEB+DBC+2 DBC
CDECOgEB-}-oBC.

szf afe invicem fubtrahantur, erit -

"= DHC differentiatltorum AC.EC
féh esceflus quo O ACfuperat O EC,
hoceltta EB BC, feu AB. BC :

SCHOLIUM IL

" Ex hac propofitione deducitar genes
ralis’ Regula Geometrarum , quaex tri-
bus trianguli obtufanguli lateribus cogni-
tis inveniunt bafih productam vel illius
fegmentum BD. quzimperat,. uta Cito
AC demta fumma Otorum AB. BC, re-
liquum dividatur per du plum bafeos BC ;
qux operatio exhibebit qu:ﬁtam DB

. Pro-



206 EucrLipis .

PROPOSITIO XIIE

thoon In 4wt4ugulo trwngulo 4ABC
. quadramm laterss 4B , quad ‘
acuto angulo C appenitur , fus-
~ peratur a quadrzm.\' relzqnorum‘
lateram AC. B, bis fumto
reftangulo ﬁdz latere ['B o
fub affumpta intersus linea CD
ufgque ad occirfum perpendicu-
laris ab altero 4ngula acuto 4.
cadmm ‘ L

$

R’ D [
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DEMONSTRATIO. .

; . aBC1.gDCx*2 &= BC

oADx - oAD

0 BC4-oAD1LoDCxno AD
-oDB--23BCD,
AtquiduotaAD. D
- OAC. b
- Et duo pta AD.DB/‘W' :
ooAB.

ay 1,
'CD-LoBD.. >A._

Ergohisin illorumlocum
{ubfticucis.

0-BE€ --p AC o0 AB-- 253
T ECcD. + e

"Q.E. D,

Dd ’ill)ca
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~ Alia demonfiratio.

'p B G C

- Triangulum acutangulum f"t,
FBC, demonftrandum eft duo
mta FB. BC, fuperare 0 FC per
duplum == CBG

Ex B erigatyr perpendicnlaris.
BE 0 BF &ducarurEC tum
duotriangula EBC. FBC, habe-
buntduo latera £B. BC, 2 late-
ribus FB. BC & angulum EBC
< FBC: quare per 24. 1. latus
ECerit SKFC. Adeoque EC hoc
eftduota EB.feu FB, BCerunt

< pkC. : ,
_ Und;




’

OEC mDFB—t—DBG——tybGC

N

LIiBER -SECUNDuUS.. 21

" Unde fioFC fubtrahatur a o
EC, obtinebitur differentia feu
exceflus, quo ota FB. BC fupe-
raut 0 FC,adeoque demonftrata
€rit propo fitio.

OEC D OEB{ DO FB—~OBC.
*  Atqui
OBC VO DOBG——22BGC—-OGC.

Ergo facta fubliitutione

——0Ge 3

DFCJ)DFB—-—UBG ——~0BC.

DEC-—0FCJ020BG. fz < BG.BG
——2 3 GC.BG

. Seu :
"2 T3 BC. BG.

Hoc eft duplum = fub bafi BC
& fegmento BG; prodiffcrentia
qua.0 EC, hoc eft duo cta EB.
1 FB-1-BCexcedunt o FC.

SCHOLIUM L
Simili operatione quoque in-
notefcet, differentiacrorum AC
& FC : quorum primum oppo-
Dd 2 ni.
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nicur angulo obtufo ABC. aftc— '
rum vero acutQ FBC. .

0AC©0ABLnBCH25
' DB.BC. n.llL + \S
aCF 0oFB feu gAB-L
BC25BG.BC.  13. II ‘

o AC—D CF 0 zuDB BC 1

feu 2 :DG BC-

Ex quocalculo ('equitur hoc
. Theorema.

~ Si _triangulum obtufanguium

ABC cum acutangulo FBC late-
ra AB. BC lateribus FB. BCz-
qualia habeat ; - quadratum late-
ris obtufo angulo oppoﬁtl AC,
fuperabir quadratum laterisacuto
angulo oppofiti FC, per duplum
re &angulum quod fit a birBC ’
8: DG 1nter duas perpendiculares
AD.FGi mtercepta

. Scho -

.




Lripes Secunpus. 'zig‘
SCHOLIUM IL

- Hinc iterum fluif Geome-
trarum regula‘ad inveniendum
bafeosfegmentum CD , extribus
trianguli acutanguli lateribus co-
guitis : quod invenitur fia fumma
otorum-AC. CB. (circaangulum
fegmento adjacentem) fubtraha.
tur 0 AC, & reliquum per du-.
plam bafin BC dividatur.

Dd 3 Pro?
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ProrosiTivo XIV.

Prob. 2, pe i
. Dato rectilineo A wquale qua-
dratum cogfhituere.. <

LD

G |6 ®

B B
CONSTRUCTIO.

041" 3, Conftituatur = BD 0 re@ilineo
A: quod (i habeat latera 2qualia. obti-
nemus quadratun quafitum. Si vero}don

tum. )
2. Producaturlatus DCin F, utCF

fit 0 CB."
3. Linea DF bife&a in G, centro

G radio GD vel GF defcribe femicircu-

lum DHEF..
4: Latus BC producatur ad femicir-

culumin H,
" Dicod CH efle 0 reQilineo A.

De_
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DEMONSTRATIO,

[ ] .
—DC. CB (feu CF) -}-0GC b by 11,
aGF.{.0GH. ‘
ArquinGH <0 0GC-|-.OCH, <71
Ergo his in illius locum’ fubftitatis.

=DC.CB - O GCooGe .
o CH. |

Siauferatur utrimque 0 GC.

- DCB 0 O CH.

Atqui = DCB 0 re&.xlmeo A
per conftr,

Ergo O CH etxam eft 0 exdem

re&llmeo A.
Q.E.D.

.

Elementorum Libi Secundi Finis,
& .

/

Eys



EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER TERTIUS.

DEFINITIONES.
8

Ny

cZLquales circuli funt y quo-
rum diametri AB. BC. funt e.
guales : velquorum, qua ex cen-
tris D.& E. reitelinee DF .EG.
Junt aquales. ’

1L
. Retacirculumtan-

c ey
gere dicitur, que cum.
circulumtangat puta
in B. fiproducarur in

C. circalum non fe-

o

|
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P

I . .

M ]
A Circali [e Juntito

»

tangere dscuntur " qui .

/;)/e~ mit o l:mgmte:
ut in A. fife putao
1297 /(ccmt.,._.

IV~

Iacirenlo zﬂqwz-
s liter diftare a.cen-
tro rm’ & Gicun
Bar, cum perfen-
dictilar 0:» D E.
DF. & ceutro D.
adipfas AB.CK.

X B

 duite aquales funt ;5 longids an-

tem abeffe dicitur GH. 7 quam

.mafor perpendicylaris D e cadit.

V. |
° Segmentum cira

ye culi, eff figuraque

AQ fub ’m‘i‘a A B. &
circuli - peripheria

ACB. comprebenditur.

E¢ =~ VI



218 i E'ilC-LIDJ‘S. o
L 4 T
' ‘{ ' “. Segrnti autem
R4 angxlns e/t C A B.
Cour < Bqu: fub reita linea
: A’Bt <& circuli
perzpbermc C A. sompre bendzmr., 1
o’ TWILe
" * In, fegntento aul L
dem angu{m ¢/t .puta
ABCG. cum in fea
/> . gmenti 'c‘incumferm-.
R e femptum fucrit
punétum- qyon’gmm B. & abes in
termiyos refte AC. fegmeptym
- terminantes, linee reéie ut BA i
BC, fuerunt duéig, -7y
A0 § AP
2 Cum wvers com:.
prebendentes  angs.
lum D AB. recde-
/‘ AD. AB. aliguam
Dy Gffdrunt peripheri-
am ut" BCO. i
angulus dicitur m/

ﬂere.

IX.
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_ Secorcirculiefl,
\ “cum ad spfjius circu
licentrumA anga-
' dus BAC. fuerit
S conflituims : coms~ "<
© o . prehenfa mimirum -
figura & a.rettis AB. AC. an-
gulum BAC. myﬂnem’ibus, &>,
Japeripheria BLC. abullis affumpta.

A
.

* i P ) ZX'
. v
- t * -A' D ¢ .
L3 ] - (
B 4B

A c It @&
Similia citculi [egmenta [unt
ABC. BEF. gue angylos BAC,
EDF." capiunt equales, aut in
. quibus angulk CB'A,"FED. in-
“¥er [e funt gquales.
5

v ’

Eez ° .Pro-



. 220  Eueripis
+ . .ProrostTio L.

v .
P . L 4

‘. wperzré“ ;
*  CONSTRUCTIO.

so.n I Dudta quaiibet AC, ad:wdatm‘
"7 bifsriamiin E. o

bk « 2. ExE, engltur utrmque bperpen- K

dicularis BDruiquie peripheriam?
3. ila bi fusaxn dividaturin F,
Dico pu unctum F cfle centrum
¢irculi

.

DBMONSTRA’fIO.

Centtum aut cft ineBD ; aut extra
~udlam, Cw
Si fitin BD, neceffario eﬂ:m puncto,
quod illam d}vldlt bifariam; quia Circili
radii furtt a:qmles, ac.eoquc centrum cﬁ
inF. .
Si juxta Adverfarium fit extra BD,
ponatur illud ex: gr:in G: tum dudtis

A6,

- Dati circuli
C ABC centrum E |
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‘AG. EG. CG 1.1 trxannulxs GEA.
GEC.

-

LausGA 0 GG, quia ponyatur radii, - e Def
Latus EA 0, EC- 1CL couﬁru&tonem. ‘
Laws GE communc.

" Ergo -4 dmnes “anguli fune” a:quai‘esd8 L
’aquue Ang. GEA J) GEC.

Ergo «GEA eft rectus. ¢
Aujm BIZA eft re&us pcr conﬁru&xo- ¢ o

- nedl. o
l;rgo ang, GBA 2 BEA. totum &C _

*a

©oparsy” guod eft ablurdam.

g, Y e e o =

L TE

Et ‘eadem denonftratio obtinet in
omuibus pun(tis ua poflunt affignari ex~
tralincam BD: unde concludendum ®eft
illud extra BD non repeuiri.

+  Ergoin BD & quidem quspun&o E
lluderit. QE D.

COROLLARIUM.

Si linea re&z in Circulo aliam linean{
re&am bifariam & 2d angulos rectos f¢-
cat; in jlla fecante erit centrum,

E¢ 3 Pros
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]

PRoPosnm II

Theor I 85 in pmpbﬂrm [ircult ADC’
dni quxltbgt punﬂ‘z A.C, ﬁa-
mant’ur retta 4AC, qus per zl-_

J dhaum, mtm crculun sa-

it .

e

. DemoN'sTRATIO.

Ex invento Centro E. du&is radiis
EA.EC, adre®am AC ducatur EB:
Tumin Triang lo, EAC,
Latus EA 0 EC quiaradii, *

Ergoang. A0 C. 5L -
- Atqui
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ter( EB

“Lisem TerTIUS ‘223

Y

Atquigsternis FBA 2 < igerno C.
L0 P4 M

ErgB EBAeti:im' < 'A IR
Adeoque in tmnOu!o EBA Iatus EA
oppqmuquuloﬂu amnucm b < la-

.

Atqql latus EA Pel'tlnglt tantum ad
pert nlu‘r'am . ., t

l:rgp latusEB cadwatra crrdulum.
.+Eteidem demonttrario app(:carl po-

" teft +d omnia pundt:I'nez AC.

Ergstoralinea AC tmt intra ercu<

*Idm. QE D.‘>

e

COROLLARIU\/I

Linea fe&a Circylum tantum inuno
pun&o tangit,” ’ °

PRre-

-

a’x&\ L

brg. L
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Paoposn‘xo H[

Yheor.2, Pars L

Sl in cirenls. re&'zz nmdamz‘

C E per ecitrum 4 aué?w almm

BD non - per centrum a'uc’?am .

bifariamin F Secer 5 etianiillam
~ad anghilos vetos fecabit,

Pars IL
Et fi ad angulos refloseam [e-
cets bifariam quoque fecabit.
DEMONSTRATIO.

Pars1. Dudlis radiis AB. AD 5. in tri-
‘angulis AFB, AlD,

Latus

T
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Latus AB 3 AD quia radii.
Latus FB 0 FD per propofiti uonem
Latus AF commune.

-~

Erco omnes angulifunt inter fe zqua- '

les s per 8. I adeoque Ang. AFB 0 °
AFD. qui propterea funta recti. . =D°f- ,
Parsz. In iifdem triangulis AFB AFD,
Ang. ABF 0 ADF. qui tnang BAD"
eft Ifofceles. . ;

Ang. AFB :OAFD per propof tio-

© nem.
" Latus AF com{mune.{

" ErgolawsBFb FD. 7 bas1
- .+ QE.D. .
. COROLLARIUM.

In omni mangu!o aquilatero* fey |

Ifofcele lineare&a bafin bifariam fecans
ad eandem pcrpendxculms et & contra," N

PR &

Ef:' : Pre-
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Theor. 3+ Prorositio IV,
~<  Siincirculodusre-
\C‘ &te AB. DC nonambe
F

3 / " per centrum ducte s fe
T\ , ) invicem fecent ¢ illa
- N E TR (efe non fecabant bi-

b B} - fariam,

. DEMONSTRATIO.

Duplex hjc obtinet cafus. |
CafusI, Aut yna tantumn tranfit rex/
_ centrum, ut ex:gr: FE ;- patetillam ab -
altera CB non lecari bifdriaxn qma illa
per -hypet thefin non tranfit per centrum,
Calus 2. Aw neutra tranfic per cen- |
* triun, -
Si jam Adverfasius cnmcndat duas li-
neas AB. DCle mutuo fecare bifariam in
E, excentro F, ducatur re@a FE,
"+ Tum FE fecat AB bifariam, Ergo a
23 1L .ang. FEB cft reCus,
Eadem bL fecat DCbifariam, Ergos
i ang, FECeft re@us. - ° .

ngucnt ang F4 B0 FEC Totum
& pars : quod eﬁ abfurdum,’

Pro-




”
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tionis, QD
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Prorosi1tiQ V. .

. 8i duocirculi BDCB,

BECfefe mutuo fecens

non babebunt idem cen -
tiatinge

DEMONSTRATIO.
Si quis ponat’ A effe communeutriufs
que centrum , ducatur AB abillo ¢entro

A ad punétum interfc&ionis B.ut& AD,

Lxma AB 0 AD; qularaducxrcuh
. BDC

AB 0 AE. quia radu cxrcuh_

BEC:
Ergo AD*0 AE. Qjod eit ab[urdum

At eadem demonfiratio obtinet in

omnibus punis, que intfa commune
utriu{que circuli {patium funt pofia,
Ergo univer(im patet vetjtas propof I~

LA
. s

Ff 2 7 Pro-

Theor. 4.

2 Az, 1
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mers. ~ PROPOS 1710 VL N
S duo circuli BA. ‘ZB[' ﬁr-

mutto interius mngant 17 ’B
non erit illorum za’em centrvm.

DEMONSTRATIO.’

Si contendat aliquis pun@um
ex: gr: D efle commune illorum

centrum ; dulis DB DC erit.

DB 0DC. quia funt radii cirs
. culi BC:
DBx DA, quia funtradiicir- -
~culi BA. ,

A N S

—

Ergo




e o g~
N
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- Ergo DC * DA, Totum & s 4x 1,

pars: quod eflabfurdum. .

. ‘Adeaque cum eadem demon.

* ftratio omnibus punis uttique
. circdlo communibus poffit appli-
‘cari, non habebunt ifti circuli

-~ 'unum & idem centrum. -

Ffj Pro.
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Paopo sx'rxo VII. .

Siin qtrculo quovis exira cem-
trum F accipiatur punctum Gy ex.
guo quadam refie GA GC. G‘D

) GE GN i circulum md«mt

Tum =

1. Maxima erit GA, que per
centrum F tranfit,
2. Minima erit reliqua diame-.
tri pars GB.

3. Aliarum vero major e/i GC,
que maxime GA propter.

4 Neque plures quam duze ab

:llo pzmc‘?o G ad circumferentiam

 duci poffunt zquales.

De-
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"~

DEMONSTRATIO

Pars1. Du@iFC.in manguloGFC
Duo latera GF. FC <3(GC,

Atqui.  GF,FC0 GA, qula FC
- FA -

a 2.1l

Ergo " GA <GC. -

Pars 2. Du&@a GE.In Triangulo FGE.
Duo latem FG GE 2 < FE. hoc) .

eft FB,
G kel
GEb< . GB. . . .
‘ . . b Ax. 4.
Pars 3. Dufa GD, lr'i.tnanguhs :
- CFG. DI'G :

Latus CF 0 DF.
. Latus FG utrique commune,
Sed Ang. CFG € DEG.

—y——e

Ergo bafis CGc < DG, v 2L
Pars 4. Patetex pracedentibus 3 nam

* fitres poflent zquales GD. GE, GN dui-
- ¢iy tum forent duz GD. GE ad ean-
* . dem partem inter fe 2quales,

Quod répugnat parti 3.’

Pro«
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tio, PROPOSITIO VIIL

i a. punélo A extra circy-

lum accepto ad circulum ducan-

" tur quedam  rele AH Ag
4R .

1. Earum qme m ‘cavam
Perzpbermm incidunt maxima e-
rit AH , que per centrum L
\tmzzﬁ't.. '

2. dliarum major eft ca,
Ag - que’ maxima AH pro~
-Pz.or. ' g - v

3. Extra circulum minima -
ef 4B, que praa’uﬁd per cen-
trum zmn/i: .

4. Bue minime propwr u{[.
rWatzare AE minor erit,
§. Non




T e S ——_ |y

§. Non plures quam due ex
diito pynito A in peripheriam
" duci poffunt ﬂquf/es' [ive intra

circalum five extra. |

"

DEMONSTRATIO.,
ParsI. Dutta retaLG. intri-
angulo ALG. |
Duolatera 2 AL. LG < AG. *** 1.
Atqui AL.LG » -AH.-
"quiaLG 0o LH. o

" ErgoAH < AG.
Gg Parg
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Pars 2. Dua linca LF , in triangulis
ALG. ALF. ) o
. Latus AL utrique commupe.
- LatusLG 0 LF. quiafunt radii,
Atquiang. ARG < ALF.

b1 Ergo bafis AG b g bafi AF.
Pars 3. Duta LC.intriangulo ACL.
Duolatera AC.CL.b < AL'}S
: CL. 20 BL.

—

. Remanet AC <€ ¢ ABZ’

CcAx. 4.
Pars 4. Du&aLE, in triangulis AEL
ACL, ’ :
Duolateraexteriora
,d‘u L - AE.EL d <AC, CL>S,
. . LEX2 LC.

Remanet AE < AC.

. Parss. Patetex pracedentibus; nam -
du@a A1 0 AE. qua intra AI ducitur
eritilla minor ; qua extra. illa major:,

. adeoque ex A non poflunt duci plures
quam duz quz fint zquales. Q. E.D.

:

Pro-
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. 'I'Hor. .

Si ‘ab alzqua intra
Circulmm puncto A plu-
res quam duc reite aqua-
les AB. AC. AD ad pe-
vipheriam duci poﬂ"rnt
Hlud: punctam erit cen-
tram.

ProrosiTi0 IX.

"

DEMONSTRATIO.
Ductasrgtas DC CB, divide bifapiam

- InF&E perre&as FA.EA,

Tum intriangulis AFD. APC,
Latus AF utrique commune. -
Latus AD 20:AC, per propofitionem.
Latus FDX 'FC. per cohltruétionem.

‘Ergo Ang. AFD ay AEC, & uter- .4 ¢
que bredius: adeoque in pchendlculan b Def.
FAerit centrin, ¢ . :Z:mu

Deinde eodem modo per tnangula 1 IIL
AEC.AEB demonftratur centrum etiam
effein perpendiculari EA.

Ergo neceffario erit in pun&ointerfca
&ionis’A . - quiaduz linez FA. EA pra-
ter illud nullum habent commune,

Q E D. :

Gg 2 © Tro.

st /r
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b 5 1L,
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ProrPOSITIO X. .
Duo circuli

AEESE 4 ARG
\/} e

mut o non fecant in

p/m'zém quam duo-

'F \—/ éus punttis.

DeMons TRATIO.

Juxta® Adverfarii opmxonem'
ponantur fe. invicem fecare 1
tribus pun&is A.E.C, Tum ex

mvento:cn'cull ADE centro G.

ducantur re&z. GA. GE GC D

quz funt zquales: quia funt ra-

“dijcirculi ADE. .
Atqul tres iftz aequales GA.GE GC

etiam pertmgunt ad peuphermm alrerms

- circuli AFC: ergo punGum G xllxus

- quoquc aerit centrum.

Adeoque duo circuli fe invicem fecan-
tes haberent idem centrum. b.quod elt
ablurdan. - ’

.

Pro-"
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Prorostirio XL Theor
b : N y I0.
Si duo circuli [e interius tan.
gant in A, refta FGillorum cen--
tra F. G. conjungens 5 fi produ.
catur , tranfibit per- contatlum

- DEMQNSTRATIO.
' Si juxta Adverfarium non ca.
datin A} cadataliorfum in D.

Gg 3 | Tum
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Tum .
/Re&a FGDx FGA- quiafunt
S { radii majoris circuli.
\ 7 FG FG
GDx» GA.
AtquiGB 0 GA. quia funt ra-
dii minoriscircult.

Ergo GD 0 GB. .Totum &
-pars. ‘quod eft abfurdum.

. Atqui eadem demonftratio ha-
bet locum quandiu inter punéta
D & B manet aliquod intérfti -
tum; feuquandiuilla punéa non
coincidunt hoc eft quandiu linea
GD non tranfi¢ per conta&um,

Ergo FG' produ&a cadit in
contattum A.

Q_E D

Scho- .
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s C HOLIUM.

A

Poteft lixc propofitio fic con-
verti:

St duo circuli fe mutuo interius
tangant » & a punto contaltus
B, ad eentrum uniuscirculidu- .

" catur Refka, tuminillaautillius

produdta quoque erit centrum al-
terius circali.

DEMONSTRAT'O
Duplex hic obtinet cafus: Aut

- enim du&a eft BA ex contaltu

~ad
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ad centrum majoris circuli: Aut
du&a eft BC ex contaltu ad cen-
trum minoris ctrcuhC

CASUS’I .

~ Si centfum minoris cu-cuh non
fitinlinea BA, fitextraillam in
pun&to G. dycantur lincz BG &
AD per G . > ",

: /GE 0 GB, qum ﬁmt radii minoris
. circuli,
) .&AG AG, juxta Adv.

¥

AEX0 AG-1-GB.
Atqui AG |- GB < AB.{ AD.20.1.

Ergo AE < AD. pars msjor toto.

Et cadem demonﬁrﬁxo habet
locum in omnibus punctis affig-
natisextra lineam BA. Ergocen- -
trum minoris circuli rep eritur in
linea B A.

.
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CASUS IL

4

Sxt centrum majoris Circuliextra re™
. &mBC, autillusprodu@am, in puna
¢o F. Ducantur BF & DF per C,

quue '
,A/CE 20 CB. quia radii minoris circalis
~*ICF  CF.

FE 0 FC-]- CB,
AtquiFC .l CB < FB{. FD.

ErgoFE < FD, pars toto.
Q. E. A,

HE PRo-
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mer. ~ PROPOS1 T1O XII

11,
Si duo circuli [¢ invicem ex-
terius contmgant in ‘B. Relia
_ que dloram centra conjungif ,
per. contaltum tranfibit,

DEMONSTRATIO.

St Adverfarius hoc  neget ;
fint fi fieri poteft centra ita con-
ftituta, ut re&a ¥ G. illa con-
jungens non tranfeat per pun«
&um contaltus B, fed citculos

_ fecetinC & D. Tum ductis FB.
-~ GB, in triangulo FBG. '

~La- .
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Latera FB. BG * <FG. ‘dzel
AtquiFB. BG 0 partibus FC.,
GD. - )

. Ergo FC.GD < ton FG.
.- quodeftabfurdum. =~

Eadem demonftratio vim ha-
bebit quandiu punéta C & D non
coincidunt : quod folummodo .
fit in pun&to contaltus B. Ergo
linea centra conjungens perillud
tranfire debet.

. QE. D.

Hhs  Pro-

e e -
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‘ProrosiTro XIII

Circulus circulum non tangzt n
pluribus punitis quam uno; five

mius , five extra tangat.

Theor,
32

DeEMONSTRATIO.

- Cafus Y. Circulus ABC tangat (juxta
Adverfarium) in ducbus pun&is A & B :
a1, 11 Tumre@aFE, tendet #ad pun&acon-.
taGtus A & B; ducatur FB.
FE - EB D FA, quxa funt radii

, e;ufdem cxrcuh. ,
. At-
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Atqul FB 0 FA propter eandcm

rationem,

.Ergo FE ._}..EBI)FB Quod eft,

.abfurdum.

Cafus II. Circulus ABC (f non in
uno) in duobus pun&is angat circulum
ABD. {c.in A & B, Re@a FE quz
centra conjungit tranfit per ccontaaum c1z. IL
A: !
Atqui (uxta adverfiu , qui etiam
contaGum in B ponit) illa etiam tranfit
per B, utlinea FBE fit.linea re&ta.

Ergo hinc fequeretur duas - reGtas
FBE , FAE comprehendere fpatium.
Quod eft abfurdum. : d Ax.x2

Hh Pra-

e
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Theor. Prorositio. XIV.

s 1. . Equales reﬁ“e 4B. DC.
in circulo equaliter a centro di-
Slant.

2. Et #qualiter a centro d; /lan-
ges inter fe £Yyuales [umt.

DEMONSTRATIO.

Pars I.

Ex centro E dutz pcrpendx-
a3 L culares EF.EG, lineas: AB.DC
bifecabunt; & quia tatz funt z-
quales erunt & femifles AF. ‘DG
zquales: ducantur radii EA. ED.
In triangulis retangulis AFE

@GE \

v omta




-
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ota AF. FEon AE|

DG GE 0o DEAT L

L

Atquin JE00DE. quiafiunt

a raduis.

Ergonota AF.FE. D otisDGGE

So dF o DfDG‘

Remanetn FE o GE.
Ergolinea FE0 GE adcoquc
dxﬁann:e zquales.

i

-Pars I,

Supraerant
rta AF FE 0 otis DG GE
o FE o GE. }

ndF 0.DG.

Ergoipfa 4F0DG. & xpfarum
. dupla.

AB*»DC.  Q.D.E "

Pro-
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shear, Prorositio XV.

4. .. -
v ~ ‘1. In cirs
o Dp b ABCD
- < E 173~
B! S d reciarum in
s e [eriptarum
L 1 maxima ¢t
Diameter
. +AFE.

2. Religuarum vero ea BE ma-
Jor-que centro propior.,

"DEMONSTRATIO.
ParsI, Dudis GB. GE. in triangulo.
. BGE. o
e 20.1. DuolateraaBG. GE <BE.

Atqui.  BG.GE 0 AF. Diametro,

Ergo AF < BE,
Parsii, DuctisGC.GD ¢ intriangulis
‘BGE. CGD.
Latus BG CG} Quia funt
Latus GE 0 GD'radii.
Atang. BGE < CGD.

bl Ergobafis BE® < CD,
. Q, D, E.

Pro-
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Theor.
15

v

. PROPOSITIO XVI
]ll ’ i per'rxtrem:-
4 tatem  disinetrs- 4
i dugatyr perpendicue
o laris FE. .
; T 1. Hlacadet ex-
tracivculum,
. 2. Neque infer
r's) . .
i : ipfan & circulum

o alia reita ad contaltum A duci poteft qm
circaluim non feat,

DEMONSTRATIO o

Passl. Ex centro D ad quodlibet pun&um ¥
ducta DF, eritin tragulo DAF.
. An!ulusA < F. quiaangulus A re&us.
s Ergo Latus (a) DF « latere DA. :
Atqui DH. {D DA. qunaiunt radii,

Ergo DF <DH. Adcoque quia pun&um H
el in circumferentiaerit F extra,

Idem ratiocinium omnibus punctis lines
FAE potcil applicari: adeoque tota FE (exce-
pto pun&o A) eritextra cu'culum

Pars 2. Ponat adverfarius re@tam AB pofle
duciinter AE. & circulum abfque circuli fe&io-
ne. Excentro D ad AB ducatur perpendiculas
;ls DK. Eritqaein triangulo DKA,

Ii Ang.

a19. 1,
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’ g. DKA <DAK.

Ergo latus DA b < DK.

~ Atqui DA pertingit ad peripheriam,
Eroo:c.zgxt DK. intra Clrculum, adeo-

| que linea AK xllum fecat,

' COROLLARIUM.

"Hinc rurfus paret reGtam li-
neam Circulum tantum in uno
puncto tangere : nam demon-
ftratumefl cotam retam FE ca-
dere extra cireulum excepto uni-

. co punto A ; adeoquein illo fe-

" fe tantum contingunt.
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P ROPOSIT 10 XVII b2
» * Adato punite
A/_7E A reiiam lineam
. / %" \ AC ducere quz
@ circulum datums
‘ /| BC D tangas.

CONSTRUCTIO.
1. Ex punto A ad centrum ducatur
.. re&a AD.
"z, CentroD radio DA dtzl'cnbatur :
.- circuliarcus AE, .
3. Ex puncto B erigatur perpendicu-
lans BE.
4. Jun&ED, ducatur AC,
DISO lineam AC tapgere circulum;

DEMONSTRATIO, .
Intrianguis ADC.EDB. - '

Latus AD 0 ED\ Quia funt radii eo-

Lats DC 0 DB'rumdem circulorum,

Angulus D communis.’

£

Ergo 2 Ang. ACD 2 EBD.

. . a 4.. 1.
Arqui Ang, EBD eit rectus p‘er.con&. .
Ergo etiam ACD eft reGus : adeoque T
lmeaAC b tana!t circulum.

© br6 UL
Iia - Pro- :
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- ¥ . 4

Pr OPO.SI’I“l o,AXVIII._

W ¢ . B Si reita linea

lum s que ex ceni-
tro ‘D ad comta:
éum C ducitur
DC; illatangen-
gent ﬂB j/erpmdzmlam erst.

/E

DEMONSTRATIO.

Si neget Adverfarius; Sit alia qua-
dam DB’ perpendicularis ad tangentem 3
tumn in triangulo DCB,

Angulus DBC < DCB. juxta Ac&-

verlarjum, v, :

Ergolatusl)(,' ‘<3 DB.%
. Atqui DC Y DE.

7 .ABtangat circu-

Ergo DE < DB. Pars major to-
to: quod tft bablurdum. Eteademde-

monftritio habet locum in omnibus plm-
Ctis knex CB,

Pro-
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PROpésn‘lo XIiX.

s Sirectalinea AB
tangat circulum, &

- CE inillaerit cen-
trum.

- DEMONSTRATIO.

Si hoc ab Adver{fio necetur s ahb:
centrum aﬂ'gnare debet : 51t hoc inF:
tum du@a FC erit

.Ang. ECB reCtus. per proport.

Atqui FCB # etiam retus juxta pofi-

tionem Adverfarii,

<. Eroo ECB :I) FCB. Totum &parS'
~ quod ePc ablurdum.

, Theor,

17

ex contaliu Cduca- .
tur perpendicularss

a18. IIL

Eadem autem demonftratio Jocum ha--

bet ubicunque ab adverfario centrum P°"

- matur extra lineam CE.

Ergoinlinea CE repcritur centrum.

Q. E. D.

A Pro-
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e Proros1 710 XX.
2. Angulm' ad Centrum GEB du.-
‘ plus eft anguli G'DB ad periphe-

" riam, cum idem arcus GB o ba.
_ fis angulorsm. - -

ADEMONSTRATIO.

C a('us I. In triangulo Ifofcele
Angulus GEBXang. D + B. 16.1
AtquiD0 B. .1
Ergo GEB. duplusanguli D.

- Cas
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rodl
Cafus 2, Du&a,AF‘ pcf centtumE
A )Arg. BEF duplus ang. BAF.> perca-
\Ang €EF duplus ang. CAF/fum. I.
-« Tots BEC duplustotius BAC. .

Cafus 3, Totus Ang. GEC efi
duplustotius GDC, S
, Partialis GEB eft duplus par-
~ talisGDB., - . )
 Remanet BEC duplsBDC, Q.E D..
. ST Pro-
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rheery - PROPOSIT1O XXI.
g .

Incirculo, qui eidem arcui BC
infiftunt angult BAC. BDC, feu
qui [unt in eodem [egmentoy funt

inter ¢ equales.

. DEMONSTRATIO:
Angulus BEC eft duplus BAC

Atqui id. BECreft duplus BDC )0 111 ]

wr; Ego BAC:D BDC.

Pro’
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PR bposx'rxo.__XXII. " Theor.

[ ' Q“d- 2Q .

D ' . drilateri

' ' circulo .
{ C inferipti

ABCD

anguli op-
" D.B.pofiti
7 :duobus
A —>p  redis fum

2quales,
DEMONSTRATIO

~ Du@&is diagonalibus AC. BD. ‘ '
Ang. O 0 Q. 2quia infiftunt arcui 4 4, y1y;
A AB.

e
)

Ang. S 0 R. 4 quia infiftunt arcui
. CB 7

Totusangulus ADG 0 Q.- R..} AL
Angulus ABCO ABC. /7

. Duo anguli ADC. "ABC 2 tribus’
Q - R~ ABC. .
Atqui hi tres funt 0 2 Re&is:
Ergo & duo ADC.|.ABC
02 Re&Is. Q.E.D.

Kk . Pros
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-

Theot. PRoPdsnflo. XX[IL

. 21

Si fuper eadem refia DF con-
Situta (int duo fegmentq circ%is-
rum inequalia; illa non [unt fi-

milia. |
/'1
D ‘ »
DEMONSTRATIO;

Si contendat Adverfarius illa effe fi-
milia; ducantur retz FE.ED. DL

epet  ANg. DEF D DIF juxtas Adverfarium
1o, 1L Atqui DEP? DIF. per 16, 1

Quz duo funt contradiGoria,
-

Pro-
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PROPOSITIO XXIV. Tieu

. Segmenta fimilia ACB.DEF,. '
[eper zqualibus rettis AB. DF -
vonflituia, inter fe funt equalia.'

Fayay

DEMONSTRATIO.

. Superponatur AB ipfi DF, autcon<
gruent aut non. :
Sinop : tum peripheria ACD.
Vel cadet totaintra vel extra periphe-
riam DEF: contra precedentem.
Vel .interfecabit peripheriam DEE:
tunc circulus circulum fecabit in pluribus
quam duobus pun&is : contra ro. hujus.

. Ergo congtuent : adeoque funt 3 3, ,, ¢

qgalia, Q. E. D,

Kk 2 Pro-
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ris  PROPOSITIO XXV

Circuli dattm
arcum ABD

pperficere.,

CONSTRUCTIO

1. Tria pun&a ad libitum fumpta
A.B.D. jungantur rectis AB. BD.
2. Dividantur bifariam per Perpendx-
culares EC. FC.
Dico in illarum interfeGionis pun-
- &o Ceflearcus dnﬁ centrum qua:ﬁtum. .

DEMONSTRATIO

Centrum éftin perpendxcularx EC.
. Ut &in perpendiculari a FC.

a Cor.
L 1L

- - L
Ergo eft in pun®o interfeionis;

quia illud tantum habent commune, & -

circuli unicum tangum eft centrum.
Adeoquc £x centro C arcus perfici go-
terit, Q E.

Pro-
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- 14

P ROPOSITIO XXVIL

Theor. .

23.

Si in circulis equalibus anguli

i five ad centra. G. H, fiveadpe:
ripheriam B. E. [int equales :
zunc etiam arcus AC. DF , qui-
bus infy /iunt, erunt aquales.

" DEMONSTRATIO,
Du&is re@jg AC. DF. in triangulfs
AGC. DHEF.
Latus AG 0 DH} Quia funt radii cir-
Latus. GC 20 HF culorum 2zqualivm,
Augulus G 0 H. per propofitionem. 0

“ErgoBafis AC a0 DF.
Fiant jam anguli B: E. ad perlphe-
riam du@is AB, BC. DE. EF,

Kk 3 Quia

. 4L
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" Quia autem angulorum ad centra G.H
zqualium femifles ad peripheriam B.E.
etam {unt zquales ; fegmenta ABC
DEF erunt blimilia: ‘adcoque quia fu-
per &quabbus- redis {unt conftituta ,

“erunt zqualiar Qua fi a totis circulis

zqualibus auferantur remancbunt arcus
AC, DFintet {e zquales, ,

Pars 2. Hzc eodem fere ratiocinio
demoftratur, - '

Sed notandum in parte prima figuras
debere confiderari fine angulis ad peri-
pheriam 3 quiin demonftratione demum
conftrui debent. '

Sic etiamn in parte fecynda fpeQari de-
bent abfque angulis ad centra, quosde-
monftratio demum requirit,

' Adeoque utrinfque partis demonftra-
tione ambo anguli & ad centra & ad pe-

" ripheriam exiguntur: cum per illos de-

monftretur 2qualitas reGarum; per hos
vero fimilitudo fegmentorum ; quz ntra-
que neceffaria {unt.

. ’ : Pre.

—— e pagr—
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ProrosiTio XXVIL - 1o
Si in aqualibas circulis ayens A1, DF,
fint equales, anguli illis infiftentes five ad
centra G, H. five ad pmpbcms.B E, ﬁmt
inter fe aquales.

DEMONSTRATIO,

ParsL. Sinon fitangulus G 0 H.
Erit G> H.
Vel G <H.
SitG > H. flatque

Angulus AGC H

Ergo 2 Arcus AC 0 DF. :
Atqm Arcus A1 0 DF per propofity 1§ nr,

Ergo Arcus AC 0 AL Totum &
pars: quod eftabfurdum. Ergoangulus = -
G non ¢ft minor H.

Eodem modo prebatur angulum G

non effe majorem angulo H.

Ergo fequitur G efle zqualem A.
Pars 2. Hac facile cadem formula de-
monﬁtatur. i Pro-
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ProrosiTio XXVIII.

Si in circulis aqnalibus duite
fimt equales reiie AC. DF : erunt

€ etiam, quosauferumt, arcus AC.
@F imter fe zquales. Q

" Theor,
25

»

R

c;pl'

"DEMONSTRATO,

Du&is reis GA. GC: HD.HF, in
triangulis AGC.DAF.

Latus AG 0 DH> Quia radii zqua-

Latus GC 0 HF./lium circulorum.

Bafis’AC 0 DF. per propo(’ tionem,

agl ErgoAng. AGC 20 DHF.
b 26,11L Ad60que arcus AC b DF.
. Q E, D, -

Ca-
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ProrostTio XXIX. gy
\ , Theon:
Si in_equalibus circulis arcus” -
AC.DF [int equaless erunt &y
[ubtendentes reite AC. DF inter
[e zquales.

DEMONSTRATIO.

Du&tis GA, GC. HD. HF, emnt ig
triangulis AGC, DHF.

Latus GA 0 HD| Quia funt radii -

Latus GCO HF } qualium circulorum.

Angulus C 20 aH. quiaarcus AC po

a2y Il
mtur zquahs DF. 7.1

Ergobafis AC b0 DF. b4l
Q D. {] .

Ll 7Pro:.
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PROPOS1TsLO XXX.

Tl 4
Datum cir.
culiarcum ABC
bifariam f[eca-

'CONSTRUCTIO.
1. Ducararre@a AC, dadarcuscx.

tremmrcs conjungens,
. Ilia per perpendicularem DB, bi.

fccetur
Dico Arcum bife@um effein B.

DEMONSTRATIO.

Du&isredis AB, CB. cruntmmangu-
lis BDA.BDC.
Latus BD ugrique commune. -
Latus AL O  DCY Percon. .
AngulusBDA 20 BDC/ftruét.

24L ErgoBafisBA 0 ,BC.
b2s. L Adeoque Arcus BAJO bBC,

Ergo Arcus ABC divifus eft bifariam,
Q. E. D,
Pro-




oo«

‘Liner TErRT1US. 267
- PROPOSITIO XXXIL ryeer,

1. Argulus ABCin fermcircs-”
loreltus eff. -
2. In [egmento majori angulus

BAC relio minor. .
3. In fegmento vero misnori an-
gulus BEC recio major.

DEMONSTRAT!IO.

Pars 1. Du&:2 DB, eruntduo trias-
gula DAB. DBC. lfofcelia, adeoque”
anguli {upra bafes a zquales. agl
Ergoang. DBA O DAB.\ A ‘
Et ang. DBC0 DCB./™"

Totus Ang. ABC 0 duobus BAC
1 .BCA.

- Atquiin triang, ABC OMNES tres an= _'
uli funt 0 b 2 Re&is. : .
g ’ ! Ll 2 Er- b3a L
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Ergo ab una parte angulus ABC eft
re&us, & ab altera duo reliqui BAC.
+ BCA etiam 2quales uni recto.

Parse. Perpartem IduoanguliBAC |

GA fimul conftitugnt unum reGtum: |

" ergo folus BAC eft minor recto. » |

Pars 3. Inquadrilatero ABEC.

Duoanguli A - E 20 ¢ 2 Re@is,
Atqutang. A > uno recto per par-

tem I '
Ergoang. E < unorecto, -

- SCHOLIUM L

Si manguh re&angulx hypotenufa di-
vidatur bifatiam 5 erit punctam bife&io-
nis centrum circuli per triapuncta angu.
laria tranfenntis: adeoquc exaimen norm

'SCHOLIUM 1IIL

‘Ex bac propofitione deducitur fequens

e22 UI,

PR OBLEM A

Minus quadratum Z a majore X fub-.
traherc, feu exhibere differentiam qua-
dratorum X & Z.

Con-

——



LIC I

Liser TERTIuS. 269
CONSTRUCTIO. '

1- Super AB 0 X fiat Semicireulus

- ACB.

2. In Diametro AB. fumatur AD
D Z.

3: Centro A-radio AD defcribear-
cutn DC. erit reGa AC etiam D Z.

Dico dua CB illius O CB eflequz-
fitam differentiam quadratorum AB. AC,

DeMoNsTRATIO.

Per propof. 31,111. angulus ACBeft
rectus , ergo in triangulo retangulo’
ACB eit

S @?\%m gi(C:TDCBper47 I

OAB--0ACXD OCB.
Ll Pro-

A
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et ProrpsiTio XXXII.
. T X .
Sirectalimea AB circulum tan-
gat in Cy & a contally ducatur
“waliacirculum [ecans : erit angulds
atangente & [ecante faltus pqua-

"+ lis ‘angulo qui fit in alterno fe-
gmento. -

DemonsTRATIO.
Cafus hic obtinent omnino duo:
. Aut eaim linea circulum fecans ad tan-
gentem elt pcrpendlculans & tranﬁt per
centrum O, ut C '
Aut pontranfic: ut CE.

Ca-
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CASUS L,

Demontftrari debet angu(um ACD 0
CFD. -~
Ang. ACDeftrefus: per bypotb. |
Ut 8 aCFDeftreus: quiaeft in Se- ,3, n.

] ) mxcxrculo

Ergoang. ACD 0 CFD. RN

CASUS IL

Ab una parte probari debet efle ang, .

ACE 2 CFE.
g. ACD 2 CFD. percafumI L
S <*\ng;Q 2 bR. quia in eodem b¥:-117
fegmento. N

Remaner ang. ACE 20 CFE.

Ab altera parte probzm debet ang
BCE 0 CHE,

Ang.BCD 0 CHD per cafum 1,
AfAng. Q 0 S. qua funt eodem

\ fegmento

-

Totus ang. BCE 20 Toti CHE.

QED

Pro-
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mbi’s: Prorosi T1 0o XXXIII

Super data recla AB Segrnen-
. tam circuls confiruere , quod ca.
piat zmgufum dato angulo #qua.

.

E
) ' /(/C '
‘ . F//

. ERt autem angulus datus vel re@us ut
E, vel non reGusut H. C.

CASUS I,
R Conftru&io & Demonftratio, .
$3rIL ° Data AB bifariam divifain D. Centro
D radio DA fiat femicirculus ACB. hic
capit gangulum reGum ACB, adeoque
datore@o E zqualem. T
i T’:’ N . C.‘:
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.

L ‘CASUSIL
CONSTRUCTIO,

¥

1. Addatz BA punQum A ducatur bin
3.1

DK, urangulus DAB (it quales bangu-
lodato C. )
2. Ex A ducperpendicularem AT,

3. Fiat angulus ABE zqualis angulo
BAE.. . )
Ccntro E, nadio EA vel EB
,(quz per 6. 1. funt xquales) de'fcnbc
circulum BIAG,’

Dico fegmentum AGB capereanou-

lum dato acuto C zqualem.

Uc & fegmentum AlB capere angu-

lum data Sbiufo H zqualem,

Pais 1. Ang DAB 0 ¢ AGB, in €32, JIL;

& alterno reomento
Et Ang. DAB :D C perconﬁru&

——

" ErgoAng. AGBX G,
- Pars 2. Inquadrilatere AIBG.
Duo angull 1--G du) 2 Re@is.
EtduoanguliH-L_ C 2 2 Re&is.

| 1gol -G H+C
'S <‘: Atqui G D¢ C, per par-
tem I :

Ergs I :OMI;I; Q P o

-

e

d22, 111,

c32 IIL,
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.

s PROPOSITIO XXXIV.

A+ dato circulo ol‘BC Jeg-
~ mentum CBA auferre, capiens
angilym B , dato angule D

equalem, v
»* ~
A ¥
' [
CONSTRUCTIO,

1. Ducatur reéta tangens
Circulumin A.

2. Ad Aﬁatahgulﬁs.i’.AC -
zqualisangulo date D.

-




capere angulum xqualem D.

Liser TerrIius 275
.. Dico fegmentum ABC -~ |

DEMONSTRATID

Ang EACs ABCin al-"‘ o |

terno fegmento. - “ ;
Atqui EAC » D percon-

ﬁruéhonem .

Ergo ABC ‘0 D
CQ.ED.

N L;.. Mﬁi ’ i PREJ
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rheor, Prorositio XXXV. -,
eon o !

39« Siincireslo due recte AB. CD [e mutuo
in E fecuersht: «ReGangulum compreben-
fum (ub [eqmeptisynius AE, EB: aquale

“efi ei quod (ub fegmentis alterius CE. ED.
comprehentitur vedangulo. -

Quatuor diverfi hic occurrerc poffunt

o - cafus. .
: DEMONSTRATIO, -+
CASUS I.

Si re®2 AB. CD fe mutuo fecent in
Centro: tum T3 AEBerit 0 T2 CED: |
quia quatuor jllorum latera fint radii,
adeoque inter fe zqualia. C

- a-

———

I
i
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C A S U S I, . .
'Siuma CD per centrum F ducta aItc-

.oram AB non per centrum trm(euntem

fecet bifariam adeoquc 4 perpcndxcmﬂm- a3 IIL.

- teriuE: ducatur FB.

DEMONSTRA'TI'O'

f"‘CED.J_DFI:b:o DFDfeuDPB by IIL.
Atqu}-E._\_erBa) ‘0 FB.

Ergo ihiis in bu;us locumpofitis.

"“CED_;_th'DDFE_q_D EB.

- Adeoque dem pto utrmque eodem OFE.

—CED m Cl EB hoceft T2 4EB.

o e
CASUS IIL’

Sire@a CD per centrum F dua alte- .

. Ia non per centrum non d vtdnr bifariam
- inE. :

L3

DEMONSTRATI'O

Du&a FG pcrpcndmul..n ad AB , ut
& FB tuim erlt i

Mmz- CL‘
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. SCED—-OFED _ WVOFD _ ho:eh [IFH:
DFG—0GE4. L OFG——0OGBey

Sublato utxmquc O FG. erit

= CQD ~=0OGE D (m]c;: .
Sublato. CIGE & AEB—~OIGE. 3. i.
TCED 20T AEB. Q.D.E.

CASUS IV. v

- Si nentra tranfeat’per centrum & fe
! mutuo fecent utcunquc ‘

" DEM-ONS ’I'RATIO

* “Ducatur GH. tranfiens per centrum B
& per interfeGionis pun&um E. Tem,

T3 AEB ©® [ GEHperca-
Ec2 CED 2 eidem 5 GEH/fum'3.

}"ngo AEB0 CED.
Q:E. D,

NOTA

Inesfhs 3. 1la que fibi invicem fub-
fcribuntur inter fe funt 2qualia & inferio-
raléca fupenorum legi debent, acfiin
una eadem linea effent fubftituta; id

uod etiam in plcnfque aliis dcmonﬁu-

tionibus obf:rvandun; b
- $chos
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SCHOLIUM

Suppofitis Libri V. Definitione . & -
prop. 4 & 16. (qua cum hac propofitio-
.ne nihil habent ¢dmmune) hac nnicade-
montflratio facillime ommbus cafibus in-
feulrc poteft.

DEMONSTRATIO.
Du&is AD. .CB, eiit in triansulis

- AED.CEB, *.

Angulus AD. .
Ang. DD B TL
Ang. AED J)tF_B 15. L
krgo erit per 4. V.
AE~ED="CED 1! EB
Etpernofirum Theor. I Lib, V. -
vel 16. V1.
GAE.ED”&—ICE-ED- QD E‘
Pro-
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teon. LROPO SITT Q XXXV]I.

.3 , A Siapunéte A ex-
. — tra circulnm dato

// ! N .
¢ // dicantur dua redey

#na tapgems AF
\ / “aliera fféms 4B.
/ \ "\'H Erit  redanguium
BAC, fub rota fe-
B\\ / / u‘:nc B]A G :llfms
3 - parte AC intey pun-
Gum A & arculum lmer]e&.z compyehen-

fum 5 aquale quadrato iangentis AE.

Duo hic notandi funecafus,

"calusn
Aut fecans AB tranfit per centrum D.

e DEMONS'PR ATIO

«  Du®aDF, erit
o BAC——0ODC aJ) IDA.
s DF —— L FA.471.
Atqui ODC 0 ODF. Qma fhota radizs.

. \_.B[cmjo i FA.
" CASUS IL

. Aut {fecans AE pon trarf t pertentrum.

De-

-
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DEMONSTRATIO.
Ex centro D dufta perpendiculari
DGut & DI :erit ,
.:‘EAI_}_.DGI’QODGA}A
.. ODG oDG™

TEAL 20DG—-0GI 0 ODG—-5GA.
; 47.1. DI feu IDF ODA. 471
Hoceft . OFD——'a.47.1.
2 EAlLO DF 0 DDF—}_.DEA,
~ Sublaroutrinque 0 DF. :

|

= EAL 0 @& FA,
. QED,
‘COROLLARIUM. I
Sia puncto quovisextra circulum fum.
pto, plures recte circulum fecaites du.
cantur , TeGtangula copprehenta fub to-

_ tis fecantibus & partibus exterioribus 5
incer fe funt zqualia,

Nn Scho-
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SCHOLIUM L

Suppofitis iifdlem quzin Scholib precedenti,
hanc damus Corollarii primi dempnftrationem.
Demonftrandam et I CAB efle zquale
T DAE. » ’
DEMONSTRATIO.
Duéis CD & BE, erunt triangulaCAD. EAB
interfe fimilia. .
NamanguliO =4~P )0 2 Reftisan 111.
. Frangnli AEB——% 00 2 Reis 13, 1.
Ergo O —~P D AED—-P,
Er Sublato communiangulo P,
) O 0 AEB. .
Deinde ang, A utrinque eft communis,
) Ergo R 0 ABE, 32,1.' !
Quare in triangulis CAD EA Beerit per 4, V1.
CA —~AD — EA [ABR: ’
Etper 16,VL o
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= CA ABD = DA'AE, QE,D.

~ $CHOLIUM 1L

Sijamexpun&o A fupra lineam AC
ducatur ALG, eodem auodoductis GD
LEprebaturefle TS5 GAL 30 T2DAE;
notandunfque eft p&a peripheriaG. L,
concavz & convexz propius ad feinvi-
cem accedere, quamn punéta C & B que
punctorum*diftantia adhuc magis immi-

‘nuitur fi ex A fupra lineam AG ducatur

alia Circulum fecans : donec tandem du-
catur rea AF, ‘qfz Circulim tangit i
upico pun&o F,in quo puna peripheriz
concavz & convexz coincidunt, adeoque
cum angea defignatz effent duz llnez AB
AC feu AL AG. inter feinzquales; jam
ex A ducitur folumimodo unica linea AF.
quz ergoin fuperiori proportione bis fu-
menda efifc: femel pro linea GA , & fe-
mel pro LA, quo fatéproportio fic fla-
bitFA—ADZ= EA | AF.
f Ergo per16, VI.:
0 Tangentis AF 0 TODA. AE.

Quz zqualitas pfius Propofitionis 36

_genuinum exhibet fenfimn » nthinc'pateat

quam ar&o nexy hz veritates inter {e co=

- hareant, quamque naturaliuna ex aliade-

ducatur copfequentid.
"Nn 2 - Pgo-
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COROELARIU M II.

Duz re&z ab codem pun&o
 du@=z, que circulum tangunt,
inter fe funtaequales

COROLL ARIUM IIi

Ab eodem punéto extra cir-
culum fumto, duci tantum pof--

- funt duz telt®, qua circulum

tangunt,, = . .

Pro-
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Pnoposx'rro XXXVH * Theor

32
s:.zpm;&mex -
tracircultm pofi-
10 duile fint due
rells AB. AF,ita
ut rellangulum
BAC [it equale
" quadrato alteriug
AF, tum linea
"AF civcultin tans
getin P,

DEMONSTRATIO.
Du&a linea tangente AH, ut& lineis
7 /DF.DH.
- rBAC a0 OAH, . “1351
.Atqu;?_‘BAC 0 O AF. per propofit,
ErgoCl AH 0 AF. kErgo AH 0 AF.
Quarein Triangulis AFD.AHD.”
Latus AF 0 AH.,
Latus FD 0 'HD.
Latus. DA commune.

}:.rgoAno AFD O AHD, b b1

Atqui ¢ AHD efl reGus, c18. 11y,
" Ergoergo AFD “re&us eft adeoque
¢AF tang{ns - Q.E.D. d16. 11,

FINIS LIBRI TERTIL
" Nn 3 Pros



- EUCLIDIS
7" ELEMENTORUM
- LIBER Q_UAR:I‘US.

- DEFINITIONES.

. 1. Figurareitilinea,  fijurz
. wettilinea inferibi dicitur , cum

ofimguli ejus figure, que infers-
. Bitur s anguliy, fingula latera efus

‘cui infcribitur tangunt. |

2. Simsliter & figura circum

 figuram deferibidicitur , cum fin-

- Bulaejus, que circamfcribitar, la-

. fera (ingulos efus figure ungylos

tetigerint , circum quam illa de-
[eribitar. - '

. 3. Fi-




Lisex TegTIius 287

3. Figura autem retiilines in

‘circulo inferibi dicitur 5 cum fins

guli efus figure, que inferibi-:

gur, anguli tetigerint circuli pe-
ripheriam. - -

4 Circulus butem circym figu-

ram defcribi dicitur , cum circi-
Ui peripheria, findulos tangit ejus
Jigure, quam circumfecribit, an-
gulos. '

' 5 Figura ve-

JC8 circulum de-

tum fingula Iz«
tera ejus 5 que
| circumfcribitur,
circuli peripheriamiangunt.

.. v ' L 6. s’..

ro reflilineacirs

G fcribi dicitar ,

R
’
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6. Similiter & circulus in fi-
gura infcribi dicitur s, cum circy.
/i peripheria fingula latera t angit
ejus figur in'qua infcributar,

7. Relta in circulo accommo-
dari, [ew coaptari dicitur, cum
¢fus extrema incireyli perspheria
(ﬂﬂ' ’”t . K .

’ ,Al;

oLy

- Sie AB. dicitur incircslaac-
commeodatanon vero CB.

L

N > . Pres
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PROPOS!I‘IO. I. Piobl. 5

In dato cir-

/ \ \ culo ABCac-
‘o' CCOmmodare
\\ / reftam B4

aqialems da-
te refte D: que  Circuls diame-
tro BCnon [it major.

CONSTRUCTIO.

1. In dato circulo duc Dijametrum
BC; coifidata re@aD fir zqual's, pe- *
tito fatisfa@um erit. Si vero micor.

2. AbfcindeaBEXD D:&centroBa 3. L
radio BE deleribearcum cicculi EA,

. Dico re&am BA efle aequalem D

& coaptatam in Circulo, '

DEMONSTRATIO.

Linea D 20 BE per conftructionem,
EA 0 BE quia radif.

Ergo lineaD b0 BA, qua eft co- b %’:fl'
aptata incirculo qaia ¢ utraque extremi- v, 1y

tas termigatur ip peripheria, |
Qe "~ Pro-
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' - .

Probl. . Prorosit10 1T .

In dato circulo ABC trianga-
lum ABC defcribere, quod dato
triangulo ‘DFF (it equiangu-

« fum. o
W
D G A w
o " G
)
£ B
CONSTRUCTIO.

a1 Ad adu&lz tangentis GH
baz . PUn&um A ®conflituatur angu-
lus GAB. zqualisangulo F.

2. Adidempun&um A abal-
-tera parte fiat 4 C xqualis an-
guloE.

. JungaturretaBC.
. ' Dico
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Dico triangulum' ABC ipfi
DEF efle zquiangulum.

DEMONSTRATI1O.

Intriangulis ACB. DEF. -

A‘I\ng,C(c) \I)JGAB D Fperconftru&t:
\Ang,B (¢} 0" /HAC 0 'E per conftruét €32 IIL

. Duo anguli C --B 0 duobus.

F.LE. i
, Ergo etiam tertius * A ter- d» dou

‘ h tio Dj . . ‘32',1' .

Fl

Ooz  Dre
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PROPOSITIO III.

Circadatum circulum BCEtr;.
angulum L3Q defcribere 2quiah-
gulum datotriangulo AFD.

. o

' D , / \ o
/\ B
A AN,

CONSTRUCTIO.

?\ a1, TnanguhDAF latus AF Produca-

turin G & H.
2. In circulo defto radio IB, , fiae

angulus BIE. zqualis tnanmh externo
n"qu DAG. .
ant angulus BIC aquahs externo
DbH
g 4 Ad triapun&a B. C. E. ducantur
b16.& tres tangentes OL. OE, LM,
#7. UL Dico Lx:llarum concutf{u oriri triangu-
lum OLM. dato DAF zqu annulum,
DEMONSTRATIO.
. LEx Scholio prop. 32. 1. quadrilaterum
‘BIEL dividi poteft in duo triangula,cum -
o au-

Probl. 3.
'

~ .

- a3 L




L
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autem unum triangulum contineat duos

. angulos retos , duo continebunt qua-

tuor; adeoque quatuer anguli in quadri-
latero ditto erunt @quales quatuor reis : y

a quibis fi demantur duo cre&i LEIL, €361t

LBI. remancbunt, -
Anguli BIE . L 0 2 Refis.
Atqui DAG-_DAF 2 2 Refis.

- ErgoBIE.L.L X DAG+DAE}

Atqui BIE O DAG per conft

Remanet L. 0 DAF.

Eodem modo demonftratur quod fie .
angulus M 0 DFA, ergo tertius O erit, -
0 drertio D. , .

" NOTA. |
- Quod autemtangentes EL & BL in

puncto L concurrere debeant fic patet.
Du&a BE. ‘

Duoangulitofi LBL. LEL 0 2 R,
Ergoang, partiales LEB.LBE> 2R,

¢ Ergo r¢cte EL.BL concarrent, ¢Ax. 1

Pro.

ve

Qo
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wis. ~ PROPOSITIOIV.
Dato trmngala ABC circulum |
m/crzém v |

CONSTRUCTIO.

1. Duos quoslibet angulos B.
s 9.1 C. adivide bxfarxam per reftas
BD.CD. - :
2. Ex pun&oconcurfustuc '
" perpendiculares DE. DF. DG.
3. Centro D, radio DE de-
fcribe circulum. ‘
Dico illum tangere omnia late-
Jatrianguliin pun&is D.E.F. a-

dcoque lpﬁ infcriptum effe. 5
r




¢ triangulo infcriptuseft, .

"Liser TERTIuS 1295
DEMONSTRATIO.
In triangulis DGC. DFC.

Ang. G 0 F. perconftr.

Ang.DCG 0 DCF. quia totus .
~ Chbifetuseft. =

Latus DC commune.

' Ergolatus DG * 0 DF.

b26. L -

Eodem modo demonftratur ef-

‘fc I)F o DE. \

Adeoque tres linez DE. DF.
DG funt inter fe zquales.

Ergo circulus centro D du&us
tranfic pérpun@&aE.F.G. & tan-

git ¢ omnia latera; quia anguli cs6. 1m0
ad E.F.G. funt rei; adeoque

dDef 6,

Pro-
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eort ;. DROPOSITI0 V.

. Circa datum triangulum- ABC
. circulumdefcribere. -~

CONSTRUCTIO.
I. Quelibetcunque duo latera AB,
axo.L BC ,dividebifariamin E. & F )
2. ExE & Ferigeb perpendiculares
b L ED. FD.
3. Ex pna&o concurfus , defcribe
radio DA circulum, »
Dico illum quoque tranfire. per puncta
'B&_ C. adeoque triangulo circumfcriptum
cfle, :

~

DemonsTrATIO
Du&tis DA DB DC. In triangulis
DEA,DEB: ~ =

La-




> B o -
L1BEr QuARTUS 29,
. Lajus DE, commune.* #

Latus¥ EA - 0 'EB{4Percog.
.Anﬂulus DEA'D DEB/ﬂru&' ,

Ergo cbafis DA  DB. cal

Eodem modo dgmonfiratureffe DB
0 .DC, adecoque tres linez D A, DB.
D C {unt mter f,s xquales.
Er oﬁrculuscentro D, radio DA
. de(cnptus, *ranfit per orunia trianguli
pun&a angularia; i adcoqde xyﬁ eft cic-d Il’;f'
cum{‘cnpzus d + "
Eadem conftru&idnis fotmula obtinet _
in omnibus trianguli {peciebus ; cum hac
folummodo dxﬁerentla sqiod inRe&an-
gulo cengrum cadat in pun&tum wdmm
hypotenufz, -
In Acutangglo centrum cadat mtra trie
qgulum.

In obtufangulo vero extra
- . :

SCHOLIUM.

Ex hac propof tione deducitur Metho-
dus defcribendi cxtculum per tria pun-
Ganénin linea rc&a dxfpoﬁta ’ tranfeun-
tem,

.

g P Pre:
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Probl. 6. v PEOPDSlTl o VI‘

@at’o Czrm,/o quadratum m.
fcrz&ere .
» ¥ »
: . A o

- \“/’

*

CONSTRUCTIO

1. Ducantur duz Diametri AC
BD in centro C'iead: angulos re-
&osinterfecantes,
.2 ]unoantur re&z AB, BC.
CD. DA.
Dico ABCDéfle quadratum
* quafitum.

. DEMONSTRATIO.
Pro lateribus.

Intriangulis AEB. AED.
) L Latas
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Latus AE utrigie commune.
- Latas'BB 0 ED  quia radii?
Angulus AEB 0 AED. qulau

’ rerque rectus.

\

- - 1Y
: Ergobaﬁs AB2 AD. agL
" Eodem moﬁé probatur AD»” .
DC: DC.0oCB.CBoBA. -

- Adeoque quatuor iila latéra ine
. ter feeruntzqualia, =

i

Pro ahgulis.

Quatuor apguli A.B. C.D.iftis
lateribus contenti funt in S(.mx-
" cireulo. ergoredti.b :
Adeoque ABCD eft quadra—-
tum cu'culo mlcn ptum.

k. 2N

b;ltlal,
X
a .

Q, E. F.*

~ Ppa Pre.
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toy 7, DPROPOSITIO VIIL.
v Circa datums C:rculum quadm. ‘
¢ tum de/méere.

., CONSTRUCT 10,
1. Ducantur duz. diametri
AC. BD fe mutuo ad angulosre~
&os in E Tecantes. ’
2.Per illarum extremitates du-
cangur tangentes FG. GH.HIIF,
““Dico illas coeuntes confti-
. tuere Quadrzftum quazﬁ.
© ' tum FGHI ' .

é;;

",.Dc.‘ ‘




-Atqui 3 An ALE.B 0 3Redtis

LipER QuarTuS. 301
DEMONSTRATIO.
-Pro anguhs

* In quadrilaterd AEBF 0
}}AnguhA E. B. J)ﬂ.a,Rech«) a3l

Cchoz
lium,

* Remanct ang. F 0 1 Re@o.

. Simuli ratiocinio prebatur an -
gulos G. H. I eflerectos.  °

\ -
‘i’ro latenbus

In parallelo ramm‘s FD'ID.
latera FG. IH funt &qualia Dia-

. metro BD. adeoque &inter fe. °
In parallelogrammls IA.HA.
lateraF 1°GH funt® zqualia Dxa b3sr

metro AC.
« Atqui Diametri AC. BD funt °
.inter fe zquales. ‘

! Ergo 4 latera FG. GH. H1.

- IF funeinter fe zqualia. |

Adeoque FGHI eft quadra'

| | tum quzlitum. Q. F E."

Pp 3 Prof._ |



302 EucLiprs . '
"PROPOSITIO ¥111.

In dato quadraw Czrculum de-
" ferivere. .

¢« Probl8.’

CONSTRUCTIO.

" 1. Ducanturdue dxagouales FH. GI
« fe interfecantes in E. B
2. Ex E demittatar® ad latus FI per--
'pendxculans EB. _
+ 3. Centro E radio EB, de[cnbatur‘
Circulus. e a
Dicoillum tangere lateram pun&'
A B. C.D. adeoque quadrato mfcnp—
tugn efle,

h¢

t

De-« |




ey — -
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DEMONSTRATIO. .
Ex E ductis Perpgndlculatxbus EA.

ED.EC. T

In tmngulis FAE.FBE. emnt, ¢

+ Angulus A 20 B per conftr. quia re@i,

Angulas 2O 20 P, quiafemirecti, 42 Cor
Latus FF,umque commupe, juL

Ergo Laws EA D LB b b26L

S1c etiam probatur EB o ¢ EC &
ECXOED: ut&ED.I)hA

Ergo circulus centro E , radio EB
&efcnptus tranfibit perpun@a A. D. C:
& qma«'anouh ad illg pun&a fant re@i, :
tanget omnia iat-ra 3 adeoquc cxrculus

: quadrato erit m(cnptus.

. QED -

PRro-



304 - Eucripis -~ .

ot s, . PrRoPOsiTIOIX.

.. Circa datum quadratum circu-
Jum defcribere. :

v

BN

CONSTRUCTIO.

.

1. Ducantar diametri AC
BD fecantes fefein pun&ts E.

2. Centro E, radioEB, de.

“feribatur Circulus.

" Dico illum tragfire per
- omnia quadract punéta
angularia ; adeoque illi
cﬁccircumfcriptu:g. |

2)@.‘

/ |

——— e e e e

T ceet—————— _ .. .} _
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DEMONSTRATIO, ¢

Diagetri AC. BD, quatuor |
angulos A.B.C.D. bifariam fe- 22 Coro; -
cant, Ergointriangulo EBA. R

An'oulus.EBA o EAB. .

. Ergo latus EA ® 0 EB.

¢ Sic etiam probatur EB:DEC bet

" &ECDED: & ED o A,
.+ Adeoque quatuor liex'EA.

EB. EC. ED. funtinger fe z azqua-
les. S

Ergo circulus centrq E radio
EB defcriptus craniit per omnia’

. quadrati punéta angularia A. B.
C. D. adeoque illi cucumfcn-

ptus eﬂr
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: PROPoSI-rIo X
Probl.ro. -

Triqngutum 1 fof-
celes ABD conftrusye,
cujus fi finguli ad Lafin
angali B, & D dupli
fnl reliqui ad verti-
C A" cein A2

. | 2 -

L]

g

-, 'CONSTRUETIO.

I Quamhbetcunqle lineam AB ita
2 1r1. 11, lelde qin, C ’ Ut: ABC r[ D AC
© lum. <
. Ex/B in 1Po cuculo accommoda

bl 1v. brCﬂHHB') No /\C .

4. Duc rectam AD..
_Dxcg AB L e triangulum quafitum,

DEMONSTRATIO.

w Dutire@ta CD, circa triangulum

~ACD deferbator circolus ACD,

. ABC 0 O AC hoc eft DBDper .

conltr, :

—

c37. 111 Lxm) LD tangi eirculume: ~quem
BA, fecat.

£32. 111 . Wnde ang. BDC c0 A in alterno feg.
’ Ang.CDA- CDA
. A

2, Centro A radxo AB defcribe cxrcuf_




|
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Totaltsang. ADB (0 ABD) D A
- (,DA. '

ﬁtqmccmm BCD 40 A..T- CDA d;z L

I:rgo
Immngu]o ﬁCIQ amg, BCD 0 CBD
* Adleoque latus BD ¢ CD.
Atqui latus. BD 0 AC,

hrno

‘I\ IntriangleACDatys CD 3 €A.

. Adeoque anoulue A w CDA.

Ergo angulus BGD (qut ducbus A &

M ‘CDA eft aecluahs probatus) elt duplus an=

gull A, .
Ergoetiam BDC, quiangulo ABD
demonttratus elt 2qualis, duplus eritan-
gu? A

Adeoque& AIQB > qui anoulo fABD
eft a:quahs , c;u dem Qngull A duplus
erit,

COROLLARIH‘VI

In tnangulo lfofcelc hoc mado ‘con-
. ﬁru&o ,angulus ad bafin valet duas partes

qumtas feu -; duorum vel & unius
Re&i : quare anaulus A valebig
- duorum vel 2 = unius Rc&x.

- Qq " Pro-

-

L

L

c6. L
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o - P'ROP’OSITIO XU,
" , Dato czrm/o Tmtfgonum -
quilaterum & zqumﬂgu!um in-

[cribere.

.-“.

CONS'I‘RUCTIO

r. Cuilibetcunqug tnannulo lfofceh
. juxta preccdentem propoﬁuonem con- ,
a:21v. ftituto, “equiangulum ainfcribatur EFG
in c1rculodato
2. lllius fupra bafin anguli EFG.
EGF bilecentur per reGas Pl GH.
* 3. Pun@ E. H.F.G.L jungantur
totidem rectis.
~ Dico fa&umefle quod petitur.

' . ) De- J
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DEMONSTRA;ro.

Pro lateribus. ’

Qumque anguli EFL IFG EGH. . °
HGE. FEG {unt mter fc #quales per

- conftru&ionem.

. Ergo aarcus qlubus infiftunt funt - 226,111
quales

Ergoillis M'ubtcnfz ré&z, quez funt b2g. 1L
Pentagoni latcra » {unt zquales,

Pro angulis.

Arcus~HF(“ I 0 Arcui FGIE. per
partem L
'Ergo AngulusE <0 AnguloH qula cay. IIL,
xquahbus arcubus infiftant.
Simili modo de -duobus aliis anouhs
&c. QE F.-s° >
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PROPOSITIO X71I.

Girca datum circulum Penta-
gonum zquilaterum & Xquiangsu-,
lnm de/crzbere

. Thear.
12.

CONSTRUCTID.

. Infcribatur Pentagonum regulare
. Perprmced ABCDE. ° .
2. Ad pin& A.B: C. D.E. .du-
cantur totidem tangenzes, quig concur-
rentin punctis F, G.H.LC.
Dico factum quod qiwxrityr,

De-

L]




L

<

LiBer QuARTUS. 3i1’ .
'D‘EMONS'I:RATIO.

Pro latcrxbus

Ex centro O dudis perpendicularibus
OP! 0Q, ut & radio OAintriangulis -
OAP.GAQ_

Latis OP a0 OQ, .quia zquales axq.
AB. AquuuHLmtacentro. .

Laus PA b 0 QA. quia aequales 3. 1L
AB. ACbife&Gzfunt, » - ¢

‘Latus © A utrique communes., '

Er(ro ang. QAP 0 OAQ, Quifiaufe- . g

» rantur 'b @qualibus Re&tisar gulisOAH -
OAG + remanebit angulus IIAB 0
GALE.e a .,

‘Deinde Triangula BHA. EGA funt
Mofcefiay quia ¥ puncto H dultz funt
.duCtzrangentes HA. AB : ut ex puncto d: Co-
G duz GA.GLE: qua funtd @quales : ;‘;‘I 36.-
Quare iMla trizngula habent bafes AB.
_ AE zquales, & angulosad bain BBA.
HAB. aqualcsGAE GLEA. nonfolum
alterum alteri , fed promiflcue omnes e 5 &
quatuor inter {c zquales. Adcoquee qua- 16.1
tuor latera BH.-HA., AG. GE, funt in-
ter fe zqualia.



L
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Simili modo demonftcatur omnes
decem lineolas effe inter {e aequales

Si jam una fit zqualis uni ctiam dux
erunt duabus zquales. .

Adeoque qumque latera, quae ex dua—
bus hneohs conftant, eruntzquaha.

- Pro angulis.
. Ex demonftragis patetmangula AHB

L AGE habere omnia latera aqualia.

Adeoque angulum H{X G, Eteodem
Jmodode rchquxs

COROLLARIUM

Si in circulo qualibetcunque
figara regularis fueriteinferipra;
lincz tangentes circulum in pun.
&is illius angulartbus, fuo con-

curfu {femper conftituent figuram.

fimilem circulo circumf{criptam.

Pro-

- -—
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,'PROPO'SI‘_I‘IO X[II:‘ 2icb. 13

- Dato Pentagono regulari cir-
culum sinfcribere.

CoNSTRUCTIO.

1. Quoslibet duos angulos A & E
divide bifariam per re&as AF. EF.

2. Ex illarum pun@o concurfus F,
~ ducantur ad omnia htcra perpcndxcu—
" lares,

" 3. Ex F tanquam centro pro radio
affumnta una ex iftis perpendicularibus de-
- {eribatur circulus.

" Dico illum Péntagono fore in-

{ciptum,

Rr De~
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\

DEMONSTRATIO.
" In Yriangulis AGF, AHF..

Anvulus AGF 0 AHF[ftru&.
Larus AF utuque commune,

1

.26 L Ergo alatus GF 0 HF

AngulusGAF0 HAF|  Per con
P .
i angl ’

Eodem modo probater HF 0 IF.
IF 0 KF. KF 0 LF&demque LF
0 GF.

Adeoque omnes iftz perpendiculares
erunt inter fe aqualcs,

" Quare ‘citculus radio FH deferiptus
tranfibit quoque per punéta LK. L. G

b16. 11, in quibus ifta hterar:mwet quia anguli
adifta pun&a funt reét1,

ngm

.COROLLARIUMJL

In quolibet polygono regula-
: ri
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ti omnes linex bifecantes angu-
los in ino codemque puu&o con- .
veniunt '

: COROLLARIUM 11

In omni Polygono laterum

" imparem habente numerum li-

nea aliquem ex angulis bifecans

- oppofitum etiam - bifecabit la-
_ tus.

SCHOLIUM
Eadem methodo in quacun-

que figura regulari circulus dc- .
fcribi potc(’c ‘

{

" Rr 2 -~ Pro-
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. ' . : s ¢

robize, . L ROPOsTTIO X]V.

-Circa datum Pentagonum re-

gulare circulum deferibere.

A

'CONSTRUCTIO.
‘1. Duos quoslibet angulos A

& B divide bifartam per retas
« sxu. AF.BF, que: (;onculjrcntin F.

2. Centro F, radio 4F, vel '

BF defcribe circulum.

Dico illum tranfiturum per

reliqua punéta angularia. -

De-

+




it

i
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'~ DEMONSTRATIO.

In triangulo FA4B.

Ang. FAB 0 F BA. quiaillo--
rum duplifunt zquales.

Ergolatus FA» FB.

Eodem modo bife@o angulo
C demonftrabitur FBo FC, &
fic per orbem omnes linez bife-
cantesangulos erunt zquales.

Ergo circulus tranfibit per .

.omnia pun&adngulatia,adeoque -~

pentagono circumfcriptus erit.
Q_ F Er o

SCHOLIUM.
Eadem conﬁruﬁloms forma

~ circa quamlibet figuram regula-

rem cnrculum dcfcnbcrc licet. .

"Rr 3 PRo-
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natis  PRrROPOSITIO XV,

.- In’ dato “eirculo Hexagonum -
regulare defcrivere. B

CONSTRUCTIO.
1. Centro quolibet pun&o D, radio
circul DG, dofcribe arcum CGE,
2. Expin&is C,D.E. percentrum
G defcribe tres diametros CE. DA.ED.
_ 3. Ducfez re&as AB.BC,CD. DE.
EF. FA..

. Dico ABCDEF effchexagenum
- quafiom, -  De-




), o
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" DEMONSTRATIO.
Pro lateribus.

Linez DC. DE fingulz funt X5
. Radio DG. .
Linez GC.GE.GD fingulifunt Radii,

Ergo quinque linex GC.GD. GE, .
DC. DEfuntzquales,
Adeoque Triangula GCD. GDE

funt zquilatera,
o

Ergo duo anguli G & O f'nouﬁ funt

auna term pars duorum rc&orum 2 3 Cor.

AtqmtrcsanguhG O.S. fimulpva- ¢’ ,; 1.

lent duosre&os , feutres tem as duorum
re&torum,
Ewo terius- S ctiam eft una tertia
ducrum re@orum. -

Adcogue tres G. O, S. funt inter fe
zquzles. ’

© Arqui illis zquales funt tres ¢oppofi- crs. x.
ti X.Q.T.

Ergofex anguliad Centrum funt aequales.

Ergo ¢ fex arcus, qulbus infiftunt,

funt :rqualcs. d26.11L

Adeo-
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- e19.1L.  Adeoque ©fex fubten(z, quz confti:
“tuunt latera figurz, inter fe funt 2qua- -
Ies. "

Pro angulis, .

Hos effe aquales facile patet, quia
£21. 1L £ finguliinfiftunt 2qualibus arcubus, fc.
quatuor {extis partibus totius peripheriz :

Ergo {unt inter {e 2quales.

COROLLARIUM..

- Hexagoﬁi latus aquale eft radio,

SCHOLIUM.
- Du@is tribus re@is AC. AE, CE,
circufoinfcriptum erit, triangulum Tqui-
laterum. .

~ Pro- ’
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" PROPOSITIO XVI.  »rubius

' ///.. /" \ Indato Cir-
i culo Quindeca-
. gonum regulare

Y/ . deferibere.
/. 2 c

6
" CONSTRUCTIO.

1. Circulo (a) infcribe pentagonum regulare arr. 1v.
AEFGH." ® g | ' | BC- .

2, Itidem (b) triangulum regulare ABC. .o

- Dicore&tam BF, fore%atusguindccago-, ESST‘?_ -
ni quefiti. , ’
DEMONSTRATIO.

" Pentagonum  dividit totam peripheriam in
quinque partes xquales; quare qualibet conti-
net unam quintam fcu tresdecimas quintas to-
tiusperipherix: adcoque dum AE. EF, fex deci-

« masquintas continchunt. .

Triangulum vero dwidit totam peripheriam in
tres parteszquales ; quaram qualiberut AB con-
tinct unam tertiam, {eu quingue decimasquin-
tastotiusperipheriz.  Tum .

Arcos AEF fex decimz quinte,

Arcus AEB quinque decimz q uintx-} )

Arcus BF unade.ima quinta,

Ergo fit ducatur re&a BF , eique zqualesqua-
tuordedm in circelo coaptentur, deferiptum erit,
quindecagonum , zquilaterum, cum omnesar-
cus fint xquales;,

FINIS LIBRI QUARTI.
.. S{ - Pso-



-~ EUCLIDIS
ELEMENTORU M
| LIBER QUINTYS.
DEFINITIONES.

" 1. Pars eff magnitudo magn;-
tudinis , eginor majoris ; cwm me-
titur majorems.

' Um totum fit fua parte majus, pa-
- C tet partem contineri in fuo toto,
Hoc autem duplici modofit.

“Vel continetur itaut alRjuoties fumta ,
pracife teddag foum totum feu ipfi zqua-
Iis fit ; quemadmodum numerus quatuor
feu 4. eft minor totorz, adeoque in

“illo ‘continetur, & quidem ita , ut ali-
quot vicibus, {cilicet tribus fumtus, ac-
curate zqualis fit toti 122 Et inde hac
pars Mathematicis dicitur Aliquota, qua
fuum totum abfque refiduo dividit , id
quodiidem eft acmetiri: & hanc Partis
fpeciem Euclides folummodo relpesit,

~ altera, qua fequitur, negleQta.
Vel pars ita continetur iniio toto, pt
. aliquoties furiita totum vel excedat vel ab
: ' illo

,’/
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illo deficiat, adeoque non accurate ipfi

'aequahs fit. Qlcmadmodum numerus 4,

cum minor fittoto 14, inillofcontinebj-
tur; fed qura ter fumtus toto minor eft ac

‘quater toto major , hizc pars non poteft

dici Aliquota, ut altera pars notata :
quxa tamen ahquam exhibet quantitatem
totius quantitatis , vocatur pars Ah-
quanta,

Czterum cum Euclides adhibaerit

‘Magnitudinis vocabnlum 5 fufpi picari licet

illern meminifle folunquantitatis conti-
nuz, quz vulgo magnitudinis nomine :
Mathemancxs venit; minime tamen ex-
cludenda eft quamitasdxfcreta & in nu-
metis pofita, que fuas etiam habet pars
tes: quibus illa omnia, quz de rationibus
& proportionibus toto hoc libro demon-
ftrar, zque facile imo pro captu noﬁro

- facilius accommodari poflunt,

Quare & nos cum multis aliis omnes
hujus libri propoﬁtmncs, negletis [i-
neis demonfitrabimus in nomeris ; tum
quia illis magis funhus aflueti & de illis
fa:pxus quam delineis cogxtavlmus- “tum
etiam quia illaquz de numeris probantur,
{' 1 cui lxbet, ipfis hncxsapphcan poffunt,

.« L R

S{ 2 . 20 Mul-
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3. Multiplex autem '_ eft 'vmajor’

R LN

Guantiias quam melitur minor..

" 'Quemadmodum pars fuum totum di-
yidic.fen métitur abfque rcliduo vel cum
re(iduo; ita reciproce etiam totum a fua
parte dividitur vel fine vel cum refiduo,
Prius illud totum idem eft quod multi-
plex 5 cujus in hac definitione fir mentio ,
non intelleo altero. quod cum refiduo
divitur , quodque adeo multiplex dicino

micretur, :

- 3. Ratio eft duarum guantita-
-2 efrs[dem generis, mutua que-
‘dam fecundum cominunem menfu-
ram habitudo. : ‘

Cum propie loquendo una eademque
res adfeipfam .non poffic comparari fe-
cundum quantitatery , quia fe ipfanon eft
major nec minor , . patet plures requiri
Inter quas legitimainflitvatur compara-
tia; quz etiam tantum paflunt effe duz,
- Hlz autem neceflario requiritur ut fint
res homogenea: ; ut quantitates ejufdem
generis; quales funt linea cum linea
: ~ coni-

[N . N -




- fra&tionis formam pofle exprimi,
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comparatas fuperficies cum fuperficie ;
«corpus cum corpore: nullo ergo modo

Jlinea comparari poteft cum f(uperficie vel

cum corpore, nec {uperficies cum cor-
pore quianon funt ejufdem geneis.

Porro ulteriorem hujus homogene-
itatis explicationem tradit Euclides in
definitione §. ‘

Hzc autem intelligenda eft in quan- -
titatibus fecundum magnitudinem , feu
partium a-qualium numerum , adeo ut
una res altera fit vel major vel minor;
hoc eft ut una res plares vel ‘pauciores
fimiles {eu 2qygles contineat partes quam
altera, ‘

Ex quibus patet rationem nihil aliud
efle quam modum feu formulam conti- -
nendi, qua una quantitas aliam quanti~
tatem continet, vcl in illa continetur
quz capacitas cam per nullan alizm ope-
rationem quam per divifionem innotef-
cat, liquetrationem feu compzrationem
duarum quantitatum non clarius.quam per
¢

Exempli gratia; ponantur duo numeri
16 & 4. quifaltem aliquam inter fe ha-
bent ratiomem , quia numerus 16 major
cft numgro 4, adcoque numerum 4 in
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" fe continet. Ut jam ulterius ifta ratio
- examinetur videndum eft quoties 16
continet 4, quod perdivifiotem inne-
tefcit; quia autem fatta divifione acqui-
_ritur 4 pro quotiente pronuntiamaus ra-
tiofem 16 ad 4, effe quadruplam, hoc

. eft 16 efle quadruplum numeri 4: vel16
fe haberead 4 ut4ad 1: Id quod etiam
commode hoc modo exprimitur per fra-

&ionem 16 que innuit 16 per 4 efledi-
videndum vel jam fupponit divifum.

Si jam fumantur duo alii numeri ex. gr.

8 & 2, & eorum rationgm examinando

comperiatur numerum 8 minorem 2 e-

.tiam quater ia fe continere, quiaper di-

vifionem idem quotiens qeobtinetur ; qua

pet modum fraQtionis expofita fic ftabit
8 4 : .

.2

. Indé patebit rationem que intercedit
inter 16 & 4, eflceandem, vel fimilem
vel zqualem rationi qua eft inter 8 & 2:
q_uja uimirym 16 toties continet 4 , quo-
ties 8 continet 2.

* Parro hinc fit manifeftum zquimulti-
plicem efle nihil alind fignificare quam
habere eindem rationem: ut fi’ dicatur
16 effe zquemultiplicem numéri 4., ac

T . 8eft

’
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. Qelt numeriz, idem eft acfi dicatur nu-
. merum 16 ad 4 habere eandem rationem, -
; quam habet 8 ad numerum 2 cum atri
. ufquefc. & zquemultiplicitas & ejuldem
» rationisidem quotiens 4 per ejufdem di-
. vifionis acquiritur operationem: qtare
. ejofdem rationis notationem hoc modo

iy 3

. . 16 '8
exprimerelicet ~ 0 ~.

. Quz fraGiones, ut iterum fa aliam
* rationum formam reducantur, dicimus
2 16 effe ad 4 quemadmodum 8eftad 45
vel fecundum noltram quautimur ferip.
tionis methodym 16 — 4= 8 | 2.
Duorumautem cujuslibet rationis ter-
minorum ille qui ad alterum refertur An-
" tecedensdicitur; ad quem vero fit relatio
Confequens rationis dicitur. Utin ratio-
ne16ad 4 terminus Antecedenseft nu-
megus 163 confequens vero 4 : quems
- - admodum ab altera parte , in ratione 4 ad
16, numerus 4 Antecedentis, 16 vero
confequentis acquirit nomen.
Ratjones autem non uno dividuntur
modo: nos duas afferemus pracipuas,
- L. Ratio dividitur in rationalem &
irrationalem, -
Rationalis eft quz veris numeris po--
teft exprimi ut 6 ad 3: quze eft ¢a-
7 T 7 T dem

o

14
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~dem cum 3 ad 1. quz dicitur dupla. .

Irrationalis vero eft quz veris numeris

exprimi nequit, ut in quadrato ratio la-
teris ad Diagonalem;’ qua, licet aliquo
modo exprimatur per numeros qui Surdj
dicuntur , {cilicetut xad /2, cum ta-
men /2 non it verus numerus,.fed tan-
tum imaginarii cojufdam numeri nota
veris tamen numeris explicabilis non eft,

IL. Rario dividitur in rationem 2qua-
Titatis vel inzqualitatis. '

fe comparata funt zqualia: ut4ad4:&
2ad 2. .
_ Inaqualitatis eft, cum termini inter
fe comparati inzquales fint, ut 4 ad 3
& 2 ad 6. :

Hzcautem iterumeft.

Majoris inzqualitatis, cum terminus
antecedens major eft confequentes ut
4ad3., & Gada,

Minoris inzqualitatis, cum antecedens
eft minot fuo confequente, ut2ad 6. &
4 ad 12, ,

- Proportio eft rationum [(imili-
tudb. : ‘

\’,

. ) ‘Quem-

Ratio #qualitatis, elt quandoduoad

e . o ———— —_— e — et —— .
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Quemadmodum in omniratione re.
quiruntur duo termini feu duz quantita.
tes, itainomai proportione requiruntur
duz rationes, cum una eademque ratio

ad fe ipfam proprie comparari nequeat,
» Cum ergo dudrum rationum una ita

fit conftituta, utillius terminus antece-

dens {uum confequentem. toties conti-
neat, vel in illo contineatue five abfo-
lute & fine refiduo five. cum annexa
frattione, quotics alterius anteccdens
fuum confequentem contihet vel in illo
continetur, vél fine vel cum fraGione
quz prazcedenti zqualis cft; duz ifte
rationes conftitdent Proportionem,

Ex: Gr: quia numerortmi12& 4 ,
Antecedens 12 fuum confequentéem 4
toties ({cilicet ter) continet . quoties nu-
merorum 9 & 3, antecedens ¢ fuum
confequentem’ 3 ., videlicet etiam ter ,
duz iftz rationes 12 ad 4 & 9 ad 3 erunt
inter fe fimiles feu zquales feu potius
ezdem fcilicet triplz; & hac fimilitudq
apud Mathematicoa vocatur Propertio. .

ER autem proportio triplex, Arith-

_ metica, Geometrica, & Mufica.

1. Proportio Arithmetica'eft zqualitas
excefluum vel differentiarum inter tres,
s Tt qua.

| pemeia -
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quatuor ‘vel plures numeros; in qua no-
tandum eft quemlibet numerdm pofiere-
cipi pro differentia, -

Ut 2. 3.4. 5. 6.- In quibus unizs
elt differentia, o _

Vel1.3.5.7. 9. 11. Qui binario fe
invicem exccdunt. ‘
 Vel1.4.7. 10.13.16. Qui ternio,
Et ficin infinicgm, ‘

11. Proportio Geometrica eft rationum
fimilitudo inter tres, quatuor vel plures
quantitates , feu numeros, Poteft auten
& hic quilibct numerus pro denomina-
tore rationis affumi excepta unitate.

'
Ut 1. 2. 4.8.16. Qui funtin ratio-

ne dupla adeogue 2 eft rationis deno-

minator. o o

Vel 1. 3.9.27.81. Quicum fint
In ratione tripla numeram 3 pro denomi.
natore habent, *

Proportio Mufica eft qua tres quan-
titates ita ordinatx funt , ut eadem fit
ratio pfimz adtertiam, qua differcntiz
inter primam & fecundam ad differen.
tiam inter fecundam & tertiam. In qu
“proportione funt tres numeri 6. 8. 12.
cum eadem fit ratia primi numeri 6 ad

. . . - ger-

~

T e
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tiom 12, que et pumeri 2 (exceflus
primi) ad numerum 4. (exceflum fecun-.

dum.)

5. Rationem habere inter [e
guantiiates dicuntur 5 que pof-
Junt multiplicate [e mutuo fupe-
rare.

Hic ulterius explicatur quanam fine
quantitates ejufdem generis, inrer quas
intercedi ratio, ut fupradefinit 3.vidi=’
mus; nim, quarum illa que antea erat
minor , per multiplicationem fic poteft
augeri, ut majorem fuperet.

Unde patetinter illa, in quibus talis
mudtiplicatio nullum habetlocum , etiam
nollam ompino dari rationem, -Sic linea

. in infinitwn mult'plicata & fibi ipfi adid-

ta, nunquam fictmafot aliqua fuperficie :
cum lincatali multiplicatione non dege-
nerabit in {uperficiem; adeoque inter li~
neam & fuperficiem nullaintercedit ra-
tio : quemadmodum etiam nullareperitur
inter lincam & corpus, nec inter fuper-
ficiem & corpus ; cum qualibetcunque
multiplicatione nec linea, nec fuperfi-

cies relicta fia fpecie in corpus mu-

Tt 2 ta-
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tabitur ,. adeoque nec ipfomajus evadere |

poffir. : :

Cum autem inter latus quadrati ejuf-
que diagonalem multiplicatio obtineat,
certo concludimus illaratonem interfe
habere : latus enim ita multiplicari &
fisi ipfiaddi poteft ut diagonalem fupe-
ret; cum per 20.1 pateat duo laera
tri.nguli.majora effe tertio latere quod
eft ipfa disgonalis: Hzc aurem ratio,
ut {upra notavimus , elt irrationalis ,

‘cum yveris numeris itlam exprimere non

detur, . . :

, Prztereare@ilinea & eurvilinea inter
fe rationem habere poffunt ; cum inter
1la Gt aqualitas & inzqualitas. Lunu-
Ia crefcentis quadraruram Hippocrates
Chius, & Parabolz Archimedes inve-
nerunt.  Anguli re@linei cum curvili-
reo, zqualitatenr exhibuit Praclus.

6. In eadem ratione quantita.

tes dicuntur effe prima ad fecuns

damy ‘& tertia ad quartam, cum

- primia fuam [ecundam toties prz-

Je vel cum tali fractione continet
vel in illa comtinetur , "quotits

) pre-
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precife vel cum quak frattione
tertia fuam qudrtamcontines el
in illacontinetur.

Cum prmorr!omhtﬂt‘s mdxcmm ab
Euciidedatuimnenex 1pf's Propoﬁns na.
meris fed qu\hcunque eorum n.ulnplrca-
tione fit dedu&tum; *nos illud nimis lon=-
ge pétitam ahqu:m proporticnaliutm pro-
prietatem {uppeditare putamus ; quare
illo omiffo aliud exkibemus mdxcxum ex
iplis numeris propofitis derivatum, &
immediate ex rationis natura, anteaex-
plicata dedu&um. '

Supra quippe vidimus rationem ni-.
hil aliud effc quam certam quindam for-
mulam feu modum continendi , quo
una quantitas aliam continet, velab alia
continetur : “quemadmodum poﬁtls duo-
bus numeris 16 & 4. modus ille quo 16
numerum 4 continet poteft exprimi per
nomen quadrupli quia 16 iplum 4 quatuor
“vicibus continet, |

Si jam ex duobus aliis numeris 8 & 2,
unus 8 alterym 2 etiam contineat eodem
modo qui quadrupRls dicitur, patet u-
trinque modum continendi efle zqua-
tem vel potius eundem ; cum autem.;

- Tt 3 ot
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ut fupra notatum eft, ratio'& modus
continendi fic unum & idem, facilecon-

. cludimua, rationem etiam utrinque efle

eandem : adéoque quatuor quantitates
16 & 4 ut& 88& 2, binasac binas fum-
ptas efle in eadem ratione.

Eodem modo cum numerus 20 nume-
rum 8 non abfolutealiquot vicibus ablque

. fra@ione contineat , fed modo conti-

nendi qui dicitur duplus cum dimidio 3
fi ex numeris 10 & 4, primus 10 (e-
cundum 4 eodem modo duplo cum di-
midio continet ; utritnque modus conti-
‘nendi, fea quod jam pro eodem fumi-
_mus, ratio erit eadem adeoque quatuor
quantitates 20.8 ut & 10, 4. bine
ac binz acceptz , in eadem erunt ra-
tiong. T

7. Eandem autemmtgiomm‘ba(-

bentes quantitates , vocantur pro-
portionales. . :

.

tuta funt genere.
Aut enim {unt continue proportiona-

les. . o ,

Aut non continue, quz fimpliciter

Con-

-

Quz proportionqles in duplici confti-

‘

[
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Continue proportionales dicuntur ille
quantitates quz funt in Progreflione geo-
metrica, inter quas atermino ad termi-
num eadem continuatar ratio, cundem
terminum bis repetendo, ut femel pri-
mz raonis fit confequens, antecedens
vero fecundr,

Ex. gr. ex progreflione gemettica”,
cujus dominator ¢ft 2, fcilicet 1. 2. 4.
8.16. cligantur quatuor termini 1. 2, 4.
8. .illi crunt continue proportionales 3
quiaj eadem ratio {cilicet duplaa termino
ad terminum continuo procedit : primus
enim 1 {ehabet ad fecundum 2 ficutidem
fecandus 2 ad tertium 4., deinde fecundus
2 fe habet ad tertium 4. quemadmodum
1dem tertins 4 {c habet ad quartum 8.

"Non continue proportionales dicun-
tur quantitates. quando eadem ratio quae
eftinter primum & fecundum non conti-
nuatur inter fecundum & tertium, ftd

.ibi interrupta demurp inter tertium &

quartum invenitur, ut in hifce numeris
12.6.8. 4. Ratioquzelt inter 12 & 6
non tontinuatur 6 & 8, fedibiinterrup -
ta tranfit ad duos reliquos terminos 8
& 4, cum 8 numerum 4 toties conti-.
neat quoties 12 continet 6. Ha autem

- quan-
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quantitates; ut {upra notavimus , gene-
ralinomine dicuntu'r Pﬂroggrtiomles.

8. Cym wero prima gaant:ta:
Jecundam pluribus vel panciori.
bus icibus contineat s quam ter-
tia continet quartam, tunc pri-
ma ad [ecundam dicitur Jabere
.. majorem wel .minorem ralionem
guam tertia ad quartam.

Ponantur quatuor numeri 8. 2. 6. 3.
ex quibus primus 8 fecundum numerum
2 pluribus vicibus (lilicet quatuor) con-
tineat quam tertius 6 quartum 3. (quiil-
lum bis continer), rario quam 8 habet
ad 2 erit major raticne 6 ad 3. Ex ratio-
nis enim natura {upra vidkuus rationem_8

ad2 e‘(prlml poffe per fraltionem ;
(cujas valoreft 4), ut & rationem 6 &

2, per fraltionem” -6- (qu tantum 2 va-
ler) Cum autem fra&xo prima fecunda
majot fi fit, patet etiam immediate ex ra-
tionis natura priinam rmonem fecunda
effe majorem,

Deindeex quatuor numeris12. 6.8 2.
anus numerus 12 fecundum 6 pauciori-

bus

)
~
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" bus vicibus contineat (fc. bis) quam ter-.

tius § quartum 2 (utpote quater) ; erit fra~
&io —~ minor fra&ione 8 qui i
io = minor fra&tione. + quippe pri-

- ma valcrtantnm 2 fecundavera 4. Cupn

autem frattio & ratio unum idemque fo.
nent, ctiam primam rationcin fecunda
minoremefle patebxt.

b

9. ?ropdrt:’o vero in tribus ad
minimum terminus c‘wzﬁﬂit.

Quelibet ratio duos requirit terminos:
vnuin antecedentem & unum con{equen-
tem : Propomo vero duasad mlmmum
exigit rationes : adecquc quatvor po-
ﬁuht terminos : qui cxprefle-etiam re-
quiruntur {i proportioaon fit continua : {i’
VEro proportio conftituatur continua, tres
termini fufficiunt, & tum medium bxs fu~
mendo idemelt ac fi quatuor eflent pofu.
Quemadmodum in numeris 2. 4. 8. vel
16. 8. 4. velaliis tribus quibushbet , ra-
tio primi ad fecundum eft prinma; ratio
vero ejufdem fecundi ad tertium eft al-
tera, quz duz unam conftituunt pro=
Pomonem. -

.

Vv 1o Cum
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10. Cuyms tres quantitates propor-
tionales fuerint , prima adtertiam
dicitur- duplicatam habere ratio-
nem eam quam eadem prima ha-'
bet ad fecundam.. ’

At vero cum quatuor quanti-
bates fuerint continmue proportio-
tionales ;5 prima ad quartam di-
citur triplicatam habere eam ra-
tionem, quam eadew prima ha-
bet ad fecundam.

Et fic porro uno amplius

-quamdiu proportio exfiiterit.

Quidam putant rationem duplam &

" rationem duplicatam, unam & eandem’

rem Gignificare, que duotamen accura-
te afe mvicem funt diftinguenda.

Ratio enim duplaintercedit inter duas
quantitates fen numeros , quorum unus
alterum precile bis continet: quemad-
modum numeri 8 ad 4.  vel 6a 3. funt in
rationedupla: cujus correlarum ratio fub
dupla eft in rationibus 4 ad 8 vel
3aé6. - 7

Duplicata vero ratio ctiam invenitur

~ in
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. in numeris , ubi rationis duplz nemini.-

mum apparet veftigiom. Exemplo gratia
ih hifce tribus nuineris contime propor-
tionalibus 3. 9. 27. ratio quam primus 3

- ad tertium 277 eft duplicata rationis quam

idem numerus prlmus 3 habet ad fecun-
dum g ; licet nulla inter illos inveniatur
dupla; unde patet rationem duplam &
duplicatam f{ignificare res toto caelodi-
verfas.

Dicitur autem ifta ratio duphcata,
quia ratio’ qua eft inter primuin nume-
rum & fecundum, inter fecundum &
tertium adhuc femel quafi repeticur,
Notandum autem eft hanc rationis repe-
titionem non aliter concipiendam efle
quam per formam Maltiplicationis ; itaut
politis rationis terminus 3 ad 9, ad repe-
tendam adhuc femel candem rationem
illius termini per fc ipfos debere multi-
plicari, fcxlxcet; per 3 & 9 per 9. ut ob-
tineatur ratio terminorum 9ad 81, que
tatio erit duplicataratjonis 3ad 9.

Adeoque primusterminus 3 fc habebit
ad tertium-27 ut 9 ad §1. Illos quippe
numeros effe proporalonales evidenter ex:
rationis & proportiagalium natura antea

o tradxtaﬁtmmxf;ﬁum, cum nim, primus

sz_ b
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3 infecundo 27 tot vicibus ({cilicet no-
vies) continetur , quot vicibus tertius ¢
continetur in quarto 8I.

Si jam porro ponantur quatuor conti-
nue proportionales 2. 4.8. 16, ratio quz

* eftinter ptimum 2 & fecundum 4., pri-

ma vice repetitur inter fecundum 4 & ter-
tium 8; & deinde fecundavice inter ter-
tium 8 & 'quartnm 16. Qua repetitio
cum per multiplicationem fiat , ut na.
tionis 2 ad 4 inveniatur triplicata , ter-
mini 2 & 4 primo debent per fe ipfos
multiplicari; cujus multiplicationts produ-
Clis 4 & 16 adhuc femel pereofdem ter-
minos 2 & 4 multiplicatis obtinebuntur
termini 8 & 64, conflituentes quafitam
rationem triplicatam. Terminos enim 2,
16. 8. 64. cfleinter {e proportionales ex
natura’rationis facile probari poteft.

. Czterum ex his omnibus notandum
venit, rationem duplicatam nihil alind
efle quam ratiopem quadratorum, quz
a propofitz rationis terminis fiunt, Ra-
tionem autem triplicatam alicujus ratio-
nis unam eandemque effe cum ratio-
ne cuborum , qui a terminis fiunt.

. 11. Homologe quantitates (in
quatuor proportionalibus) dicun-
. . tur

’
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tur effe antecedentes quidem ante. -

cedentibus , confequentes vero con-
[equentibus. :

Sint quatuor ‘proportionales 2. 4. 3.

6. quantitas prima 2 & tertia 3 funt utri-
ufque rrtionis antecedentes, adeoque ho-
mologe feuejufdem nature rem fignifi-
cantes: duz vero rcliquz fc, fecunda 4
& quarta 6 , quia utrinfquc rationes
funt confequentes, fimiliter funt homo-

logm.

De modis argumentandi.

Cum Mathermatici ex quatuor propor-
tionalibus non unam tantum fed plures
eliciant conclufianes 5 quas modos {eu

formulas argumentandi- vocant; Eucli-

desillos ad fex revocat, qui totidem fe-

quentibus proponuntur delinitionibus,
& in hoc libro § totidem fere propofi-
tionibus demonftrantur,

‘12, Alterna ratio eft fumptio
gntecedentis ad antecedentein »
& confequentis  ad confequen-
tfem. :

Vv 3 Sint -
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Sint quatuor quanntate& proportio -

nales A

wb 12— 6 8 | 4.

In quxbus 12 & 8 fintantecedentes;

" reliqui vero 6 &4conlequentes alter.
nando erit ’

12 = 822 61 4t
Hoceflt Antecedens1zeft ad antece-
dentem 8, ficut confequens 6 ad confe-

- quentem 4. Id quod demonftratur
prop. 16. o '
13 Inver/a ratio eff fumptio
confequentis inflar antecedentis

" ad antecedentem velut confequen-
Tem.

N

Si ponantur quatuor proportxonalu
12 —6 = 8lg4. -

" Ratione Inverfa fit erit,
6 — 12 418

" Seu ordme ‘retrogrado priorem pro-
portionem legendo
4 —8= 612

. 14. Compofitio rationis. ef#
fumpt:; antecedemis cum confe-
- qaente
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guente velut unius ad ipfum con-

Sint iterum quatuor proportionales
12— 6= 814, '
Per compolfitionem rationis dicimus,
1216 _ 8-l 4

Hoc eft prima quantitas una cum fe-
cunda fefe habet ad ipfam fecundam ficue
tertia com quartaad ipfam quartam. Hu-

;jus demonftrationem vide prop. 18.

15, Diwvifio rationis eff [um-
1i0 exceffus , quoantecedens [ype-
rat confequentem s ad ipfum con-
[equentens. :

Sint quatuor proportionales, ,
18 — 6= 1214,

“"Per divifionem rationis propbrtio fic
figbie. ] -
18— 123 4g .
. S — 6 — ML "
fea1z = feu$§ l4
Hoc eft primus terminus minus fen
dempro fecundo fe habet ad ipfum.fe-
o ' cun-

~

1
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cunduny quemadmodum tertius minus
feu dempto quarto ad .ipfum quartum,
Hic argumentandi modus demonftratur

piop. 17.
15. Converfio rationis eff [ums-
. ptio amtecedentis ad exceffume ,

quo antecedens [uperat ipfum con-
‘fequens. -

.

]
Propofiti fint quatnor proportionales.
18 =6 121 4,
Per converfionem rationis hanc habe-
mus proportionem. ‘
g A8=-6 . 12--4.
o T e M Teu s
Hoc eft primus fe habet ad ipfum pri-
mum minus {eu dempto {ecundo, quema
~ admodum tertius fe habet zd ipfum ter-
tium minus fen dempto quarta, Hac de-
monttratur in Coroll, prop. 17,

'17. Ex equalitate ratio eff ,
[ plures duabus fint quantitates,
& lis aliz multitudine pares ,
que bine [umantur in eademra-

' ’ Jipe

v !
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Ziones cum wt in primis quants-
Zatibus prima adultimam , fic &
in [ecundis .prima ad ultimam f[e
habeas. T e

Sinttres quantitates, 12, 6. 4. -
Etadhucuesaliz, 6, 3. 2, ' °

Per rationem qua eft ex xqualitate-
concludimus : : '
12— 4= 613,

. Hoceft prima fuperiorum fe habet ad
fuam yhimam , quemadmodum prima
inferiorum ad fuam certiam, . -

Quia auntemn hzc conclufio duobus
modis ex iftis fex quantitetibus elicitur ,

duplex etiam fe aperit ex zqualitatera-

tio; fc, Ordinata & Perturbata,.

18. Ordinata proportio ¢ff.,
cum fuerit (pofitis [cilicet [ex
quantitatibus) ut prima [uperso-
rum ad [uam [ecundam , ita pri-

ma inferiorum ad fuam [ecundam ;-

deinde ut fecunda [uperiorum ad
Suam ultimam, ita [écunda infe-
riorum ad [eamultimam : & con-

XX - ol
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cluditur quod prima (uperiorum

[¢ habeat ad [uamultimam , quem-

admodum prima inferwrum ad
fuam wltimam. \
.

Sinttres quantitates 12. £. 4.
" Ettresaliz - 6. 3. 2.
Inquibus 12—672 613.
" Deinde 6 —4= 3l2.
Proportio ¢x zquoordinata fic ftabit.
12— 4= 6la2.
Hujus modi demonftrationem vide
prop. 22. , )
* Czterum hzc proportio dicitur Ordj-
nata ,_quia &in fuperioribiis & in infe-
rioribut eundem fervat ordinem,

19. Perturbata autem propor-
tioeft, cum pofitis tribus quanti-
tatibus & aliis tribus ; utin fupe-
rioribus prima fe habeat ad fiam
fecundam, ficin inferioribus [e-
cunda ad fuam ultimam : & in [u-
perioribus fecunda ad fuam wlti-
manmy ita_in inferioribus prima

“ad fusm [ecundam : & concludsi-
. _ tur

’

M b o -
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tur : quod prima f[aperiorum [e
' 2t@a habeat ad fuam witimam’,
quemadmodum prita infersorum
ad [uam ultimam. .

Sinttres quantitates 13, 6. 3.
Et aliz totidem 16. 8. 4.

~ Inqdibus 12—6= 8l4.
Et 6 —3=16.18.

Proportio ex zquo perturbata fic erit
12— 3= 161 4.

Hujus demonftrafionem vide provz3.
Perturbata dicitur hzc proportio,
quod in fuperioribus & inferioribus non
idem feryetur ordo, fedille quafi pertur-
-~ betur,

LEMMA L
Multiplicatio nibil eff alind
quem multiplex additio: ficut e.
tiam divifio nibil aliud quam mul-
tiplex & compendiofa fubtraltio.
. DEMONSTRATIO, |

ParsI, Sitnumerus 6 multiplicandus
o Xx 2 - . per
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per numerum 4, sihil atiud imperatam
cft quam, .ut numerus 6 toties fumatur,
feu repetatur feu fibi ipfiaddatur, quo-
ties unitas continetur in4 , fc. quater:
adeoque idem facimus five numerum 6
multiplicemus per 4, five eundem qua-
tex ponam & illos quatuor numeros 4 in
nnam fummam colligam , cum utrobi-
que obtineatur 24.

Pars2, Si numerns 24 proponantur
+ dividendus per numerum 4 , idem eftac
fiexaminandum effet, quoties*numerus
4 a 24 pofit fubtrahiid quod in divifione
unica {ubdu@ione f divifore prius per
quotientem multiplicato cum fubtra&tio-
nes tot fieri poffint, quot unitates divi-
fionis contineat quotiens. Quare nulla
eft differentia five 24 dividatur per 4 five
4 a 24 fubtrahatur quoties fieri poteft
cum utrobique idem obtineatur quo-
ttiens 6. .

Notandum astem in multiplicatione
non femper opus effe ut multiplicatio re-
vera fiat, & numeri inter fe commifce-
antur, utproductum unico numero ex-

primatur; cum eadem multiplicatioalia -

etiam forma defignari poffit, nimirum
multiplicatores juxta {e invicem fcriben-
o ST o
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do interpolite fi 4
 Ex. gr: it $multiplicandus per 4 fa-
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gno . x -

&a multiplicatione obtinetur produGum
32, quod etiam hoc modo exprimi po-
teflt 8 - x 4.quod in pronuntiatione va-
le: 8 multiplicataperg., . :

Quz cxprimendi forma hoc habet
commodum quod jam pateat ad oculurn
per quam operationem & ex quibus nu-
meris illud productum fitortum , quod

in altero producto 32 non'tamclare di-
ftingui poteft. cumillud etiamex multis _

aliis additionibus & multiplicationibus
generari potaifet. - .

Praterea fi produ®am 8 -x- 4 divi-
dendum fit per 4, omiffo numero 4 fcri-
bendum erit 8. vel feribendumeft 4, fi
dividi debeat per 8.

Similiter in divifione non opus eftut

femper vera fiat divifio; cum quotiens

quefitus etiam aliaforma poffit exprimi,
i nim. numero dividendo * fublcriba-
tur divifor inter utrumque ductalineola.

Ex. gt. oporteat dividere numerum 32
per 8, falta reali divifione obtinetur

quotiens 4, qui etiam defignari poflet

per formamam fraGtionis 34:, qui quo-

Xx3 tiens

1z
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tiens ia elocutione idem valet 32 partes
quartz , feu 32 divifa per4. .

LEMMA IL'

87 duo aquales numeri per eun-
dem numerum multiplicentur , pro-
ducta erunt inter f¢e zqualia. Si
ucero per eundem numerum divie

" dantur , quotienies erunt equales:

DEMONSTRATIO.

1 Pars, Per Lemna 1 multiplicatio eft
multiplex & compendiofaadditio: adeo-
que unus numeras multiplicandus toties
fibiadditur, quotiesalter (qui priori po-
nitur 2qualis) (ibiipfiadditus : quia mul-
tiplicator utrimque ponitur idem: unde
patet idem fieri ac fi zqualibus zqualia
‘addantur; quando nimiruni fumme (quz
produ&to zquivalent) inter {e {unt 2 z-
quales: -, p
2. Pars. Peridem Lemma 1 divifio
eft multiplex ac compendiofa fubtradtio «

" ergo ab uno numero dividendo totics

fubttahitur divifor quaties ab altero divi-
dendo (qui per bypothefih priori zquags
o )

| &
i
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cft) fubtrahitur idem divilor - quare in
ifta divifione utrinque idem fit, acfiab
®qualibus zqmliademantur; quare refi-
dua (quz quoticatibus zquivelent ) inter -
{e funt zqualia. bAz.
3.

LEMMA IIL .

8i duo in equales numeri per
eundems numerum multiplicentur
producta erunt inter fe inzqualia.
~ Si vero per eundem diviforem di-
vidantur , quotientes erunt ing-
Jes. o _
DEMONSTRATIO,
1Pars. Cum per Lemna 1 multipli-
catio fit compendiofa Additio: fi duo
numeri inzquales per eundem numerum -+
multiplicentur, idem eft ac numerus ma-
jor toties fibi addatur quoties minor mi«
nori. At vero fiinzqaalibus zqualiaad-
jiciantur , 3 tota ﬁmtinrzquﬁlia per Ax.a Acgl]
4. Ergo etiam , fi numero majori
" majot toties adjiciatur quoties minoriad-
ditur minori, prior fumma, que hic
“producto xquivalet , erit mazor al-
tcra. .

2. Pars
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2 Pars.. Quia divifio mihil aliud eft .
quam compendiofa _fubtm&io s fiduogu-
meri inzquales per eunden nomerum di-
. vidantir, nilul aliud fit quam-quod idem
numerus ab una parte a wajori fubtrahi-
tur » - abaltera vero a minori.

Patet autem eundem numeruni pluries
fubtrahi a majoripofle quam a minorf;cum
" major eundem numerum pluries contineat
quam minor; & cum plures iftz fubtractio-
nis vices conftituant majorem quoticn.
tem , fequitur ex divifione majoris nume -
ri per alium quemlibet acquiri majorem
quotientem , quam ex minoris numeri
per eundem divifione.

LEMMA IV. -

Si idem numerus vel duo nume-
ri gquales per numeros inequales
multiplicentur, produltaerunt in-
. aqualia s & quidem produttum

. majoris viultiplicatoris erit majus
producto minoris multiplicatoris.

Ur & fi dividantur per nume-
ros inequales 5 quotientes erunt
.inequales. Major quidem ille %i
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» divifor eft minor; at wero mmar,
ubi divifor efl mz_z/ar.

 DEMONSTRATIO.

Hzc ex fupenonbus nullonegotio de-

- - duci poteft, :

,' Quatuor hifce L‘emmanbus prxmxﬂ' S,
& qualicunqee Arithmeticarum in fra-
&ionibus operationum notitia prefuppo-
fita, quaedam fubjungimus Theorema-

© ta, qua tanquam generale omnium fere
- totius libri quinti propofitionurn demon-
ftrandarum fundamentum przﬂruxmus.

THEOREMA L

 Siquatuor quantitates fi f nt pro-

. portiomales, productum quod ori-
\ itar ex mubtiplicatione extrema-.
rum eft equale producto multipli-
CaIioNis mediarum. :

' DEMONST RATIO
Sint quatuor Proportxonales
: Ratxo 8 ad4eadem eft cum fratione
Yy &
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8 . o er .
= & ratio 6 ad 3 exprimitur per fradio. -

6. .
ném -t quiaautem rationes funt eadem

feuzquales; erunt quoque frationes in~

. " terfeinter fe zquales,
R (

. ’Adcéque% 0 2—-. . .
“utrinque multipl, per 4.

8 0.4 'xg 6'Per!:.emma 2. .

Et—m—— ;Jtrimque multipl. per 3,

8 .x- 304 -x. 6per Lem. 2,
Hoceft produttum extremorum 8 &
3" per fe invicem multiplicatorum eft

zquale producto mediorum etiam mul-
tiplicatorum, - 'Q E.D.

"THEOREMA II

Si duo produiia (int inter [e 2~
qualiay unus multiplicator prims
producli fe habet ad unum nulti-
plicatoremfecunds produiii, quem-

_wadmodum reciproce alter multipli-

“cator ejufdem fecundi produiii fe

babet ad alterum multiplicatorem
2rimi produiii. ‘
y De-

Ay

]
— e e — -
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D EM ON STRATIO
Sint deo proqu&q inter fe zqualia, ®

'8 .x.304 -Xe 6 per Lemna2;

— utrimque divid, per 3.

8 0
, 4 r?iper Lemnaz,
, atnnquedwxd_. per 4. .
.8.. = per Lemmaz. |
4 *3

Qu fraljones fi revocentur ad ratio-
nes. erit

8-—-4.: 6 l.3.

Quod juxtatenorem T heorematxs E. D.

COROLLARIUM I
Eodemmodo poffet demonftrari &ffe,
8 —'6 = 413,
Vel — 4 = 6 L3
Vel 37— 6 = 413

anc propomones involvuat tum Al-
ternauoncm » twn.inverfam etxam T2«
uonﬂnl

Yy 3 Co:

.
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COROLLARIUM IL

* Hinc evidehter patet ﬁquaﬂibetcm;: o

que quatuor quantitates ea ordine fint po-
fite, & produGumn exrremarum produ-
&o med arum fuerit zqualg,  certiffime
inde concludi poflfe , iftas quatuor
quantitates €o ordine proportionales
effe. e

SCHOLIUM.

~ Si quilibet datus numerus ex.gr, 24.
refolvatur in duos per quorum multiplica-
tionem potuerit generari (quod hic qua-
ter poteft fieri vel per 1 in 24. vel per 2
in 12. vel per 3 in 8. vel per 410 6.) facile
probatur efle. ‘ .

VX etz =12 ] 240
Vel 2 ~— 3 = 8112,
Vel'3 —— 4= 61 8.
Vel 1im— 3= 8.1 247 ¢
Vel 1 w45 61 24.
Velz-—-4:61u."

- Et fic dequolibet alio numero dato!

Theore-
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THEOREMA 111,

Sz ex quatuor quant:mtzéus
prima ad [ecundam majorem ha-
beat rationem , quam tertia ad
qugriam : produfizm quod fil per

' multzplzcatzonem exlr:niar uim ma- !

Jus erst produf’z’o medmrum,

DEMONSTRATIO.
Sit in quatuor hi fce.quantitatibus"
8§ —3 <4l '
. Erit{ecundumante dx&a.
8 < 4
€. 3 2
ummque multipl: per 3,
-8 < .3-%- 4 per Lemma3,
: 2

: utfinque multipl. per 2.
8 - X+ 2 <3 .%- 4.perLemna3,

. Hocelt produ&um extremorum 8 &
.2 majus producto mediorum 3 & 4.
. v Q E. D.

-

Yy 3 Theore-
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THEOREMA 1V.
- 8% duo produiia fint inequalia,
prima quantitas multiplicans ma-

- foris produlti ad primam quanti-
tatem multiplicant em minorispro-
duéti majorem habebit rationews
guam reciproce [ecunda quantitas .
¢jufdem minoris produlii ad fe--

_cundam quantstwiem majoris pro
dulti. o ,

" DEMONSTRATIO.

Sit ex propofitis hifce produ&is
8 :x- 2 < 3 -x- 4.7

' utrinque divid. pgr EN

8 <'3 %+ 4 perLemna3.

2.

wrimque div. per;.
S _ 4
7Y .
Hoc eft redigendo hafce fraiones ad
- tationes T A
. 8=—3 <4l QEDD.
) ) . So‘-‘o-

-
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GOROLLARIUM L

Eadem methodo facile poffet .dex;wn..

ftrariefle . .
8 — 4 4312
Vel 2 3'< 418,
4 <31z

COROLLARIUM IIL

Hinc fequitur , fi qualibetcunque.
quatuor quantitates ordine fint pofitz, &
productum -extremarum produdto me-
djarum fit majus, firmiter concloden-.
dumefle, primam ad fecundam habere

_ mijorem-rationem, quam tertia habet
“ad quartam,

SCHOLIUM

.« Si duo quilibet numeri inzquales 24

& 16 refofvantur in {uos multiplicationes -
»
fc: 24 & 16,

mn mn .

1,24, 1. 16,

2.12. 27 .8,

3. 8 4 4
4 6:
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ex hqc Tbgorefhate patet efle

Vel 1 I <161 244
Vst : < 8§14,
. Vel 4 <.41l24,
Deinde '

Vel 2 w1 < 161 12
Vel 2 =—— 2 < 8112,
Vel 2 e g < 4112,

. Poftea,
Vel 31 41618,
Vel 3%0=—12 < 8§18,

Denique s
Vel 4—1 < 1616.
Vel 4—2 < 816.
Vel g—gq < 418, - -
Przter alias 36 mnajoritatis praportio-
© nesy quae ex hilce inmeris elici poﬁunt

Theoa
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THEOR’EMA 5.

i ex qmzuor quanmat:ém
. prima ad [ecundam minorem ha,
beat -ratonem. . quam’'tertia ad
.quartam produﬂam quod fit per
mulisplicationem exiremaram i~
. uus erzt produc?o mediatum,.

DEMONbTRATIO

Sitin quatugr hifce quantxtatxbus -
4=z ~ 813

Eru: ud ;>-;§'

utrinque multipl. per 3, |

#2735 8. Per Lemmas.

utrinque multipl. per 2.
4 +x+ 3> 8 .x+ 2.per Lemmaz.

Hoc eft produGum extremarum- 4
& 3 eft minus produ&o mediarum
2. &

~Zz - Theore:
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THEOREMA 6.
8 duo produiia fint inequalia,

prima quantitas multiplicans ms-
noris producti ad primam quanti-
‘tatem multiplicantem majoris
- producti minorem habebit ratio-
- mem s . quam reciproce [ecunda
quantitas ejufdem majoris produ-
¢%i ad [ecundam quantitatem mi-
woris producti.. :

DEMONSTRATIO.
Sit ex duobus hifce produis,
: '4.;x-3'> 8 .x. 2.
: -utrinque divid. per 2.

i':—;_s > 8. PerLemma3j.

utrinque diw, per p;:r- 3e

4

|

>§. per Lemma 3.

'. Hoc eft redigendo ad rationes
4— 22 81 3.
. . . Co-.
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“ftrari. quod fit
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CORQLLARIUM L
Eadem methodo facile poffet demon-

Vel '3 — 85 214,
Vel 3 —2> §14.

COROLLARIUM.IL

Hinc patet , fi -qualibetcunque qua-
tuor quatytitates ordine fint pofitz, & .
produGum extremarum fit’ minus' pro~

.du&o mediarum, certiffime concludt,

primam adfecundanihabere minogem ra-

" tionem, quam testiadd quartam,

 SCHOLIUM.
- Siduo quilibet numeri taquales 16 &
24 refolvantur'in fuos multiplicatores ; ~

© fe:16. L 24e.
in ’
1,160 . 1.24. '
S 20 8 sy
4 4 - 3.8
- 4. G,

Zz 2 - Ex
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‘Bx hoc Theoremate patet effe

. T e=1% 24116,
Velr — 2> 12116,
Vel 1~ 3.5 81 16.
Veli — 4> 6116 -

Praterea,
Vel 2 = 1 52418
Vel 2 — 2 > 1218,
- Vel 2 — 3> 8§18,
De‘ique '

Vel g 10> 2414,
Velq.._..._z> Izlq..
Vel 4 — 3 814
L Vel gmgt> 6lg.
Prater alias 36  minoritatis propor-
tiones 5 quaz ex Mifce numens deduci
poflunt.

-Jaﬁl fgqtiun;ur iplz Libri _:qqinti
- Propofitiones.

Pro-
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ProrostTi1o:].

8% funt quotcunque magnitudi

-mes feu quantitates proportionales
.A.B.C. D.E.F. quemadmodum

fe babuerit unaantecedentiym ad
fuam confequentem , ita- omnes
antecedentes G fimul fe.babebunt

ad omnes confequentes etiam _{ mul -
fumpras H. :

DEMON‘STRATIO.
Sint ineadem inter fe ratione
A3——1By
. C6—2D VA
Eg-—3 F_
G18—6H,

Demonftrandum eft effe fumman.x ad

-fummam ue qualibet anteccdemad fuam
confequentem.

Hocelt 18— 6= 3tre
Deinde - 18—-6= 6t 2.
Denigue'l&mts-‘ 9l 3
Quid in qualibeg propostione produ-
&um extremorum faQa mulnphcauone
elt zquale producto mediorum, quatuor ..
1lla:um termini funt @ proportjonales. ;;cc:l:gu
Zz 3 Pao e



;66 Eucr.lnxs

PROPOS!TIO 11, &XXIV

Si prims A ad Jectindam B eandem ba-
buerit rationem , quam tertia C 4d quartans
D; habuerit autem & quinta E ad fecundam’
B eandem rationems quam f[exta E adquar-
tam D; Etiam G, compofita prima cum:
quinta ad fesundam B , eandem habebic
rasionem quam H sertia cum fcxm ad quar-

"tam D,
. DEMONSTRATI®
A B C D
4 sm‘l'—""'z il 61 '!.A;
Ew - TEas.
Gig © "Hu

Si infituatur muln Slicatio» producta erunt

s Theor. zn;‘“al“' ergu (a) ifte quanntatcsfuntpropoxtw
2.
“Aliter -
4o & .
. 2 3
10 15 / * e
ey w Lad
, 2 3 .
4 2t : N
bAvz 0 P=, velidproportione.

14wz 2t 130 QED

Pee™
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P'ROI’OS‘lTI o IIL

367.

Si quatsor quantitates A.B,C.D. fint-
proportionaler; (7 prima A&y tertia C per.
eundem quemlibet numerum. G multipicen-
1ur : productum primum E fe habebit ad fe-
cundam B 5 quemadmodum productum (e~
cundam F ad quartam D,

DEMONSTRATIO,
A B C Dy
4——2—613\M, —
2 Ga ’

G

-

p _'Fn.

Demonttrandum eft
E B F

8-—-—;—'

-

12

1.

D

3

1d qu&ﬂ (a) exinde patet, q{xod produaex-
tremmorum & medioram {unt 2qualia,

4

—

2

8

—

2

Aliter
0 &
3
0* Lemnaa,

3 .

Hoc eft in p'roportiolnc
12

- 2 =

utrimque multipl, per 2.

34

N Pfo -

a Theor.
2.
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pRorosiTIO IV:

Si quatdor qnam:tam 4.B8.C.D, fint
propomomles, prima vero A ¢ tertia C.
" per quemlibet eundem numerum G multi-
plicentur ; ut & fecunda B tertia D per
alium numerum K. quatnor ifte prodactas
inter fe proportionalia erunt.

¢
' DEMONSTRATIO.
Sint quatupr proportionales L
A B C D . -
4 ~ 2 :‘ 61 3-'\1v1
G2 K3 G2Kiy/
E 8L 6 FizMyg

Demonftrandum eft quatuor produ&a E.L

F.M. eflc proportionalia icy
8 ~— 6— 1210,

Quod ex Theor. zfcqm'ur, quia factamul-
-, tiplicatione produéta extremorym &medxorum
'mtcr {¢ funtzqualia. -

AL\ter .
-—1 w —4
2 3 . -
—multipl. per 2.
§ o
~ 0 2 Lemma 2.
2 3 .

divideper3, - -

$ -;-;' peridem Lemmaz:

6
Heccftin proportione

- 8 m— 63 12lgl

o Pra~
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|

'PROPOSITIO V. XIX,

S7 totum Aadiotums B eandem
babuerit rationem , quam ablata
pars C ad partem ablatamD : e-
team parsreliqua E ad partem re-
liguam Iy eandem habebit ratio-
memn s quans Lotuin Aadtotum B.

DEMONSTRATIO.
A8 . 4 B
ce oS

Enic E 'F A B,
‘ 2— 128 1 4

Quia produta funt xquaha. f

- per Theqr. 2.

Aaa PRro=
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- ProrosiTio VL

§i prima A ad fecundam B ean-
dem babuerit rationem, quamier-
tia C ad quartam D, habuerit
. auntem & quinta E ad fecundam

B eandemrationem quam [exia F
.ad quartamD. Si quinta E [ub-
“trabatur a prima A, & fexta F

actertiaC 5

Vel rcﬁa‘zmm primum G erit #-

quale fecundz B & refidsum fe-
cundum H equale quarte‘D.

belrefiduumprimum G [ habe-

bit ad fecundam B [ficut refiduum

[ecundum H ad quartam D.
DEMONSTRATIO.
. CASUSL |
A B C D
12— 2 = 181 3
E 10 " Fs. '}S
G H 3.

- CA-




"Liper QuixTus.

3N

CASUS 1I.
A B
LI — 20 18 l 3)9
- E g
Eme G B - H
§—22 x2 7
' ' Pclexcbr.:
Alter, v
\ CASUS L
g o8
2 3-
=2 o 15/
2 3

2
2 3

Lo i pur Ax'onag,

Eritin propomone y quz €x rationis z-

quahtaus
2 = 2 L s
CASUS II.
2 » _18)
2 3135
45 S
2 -3
8 o L
z 3.
Hocelftin o proportionc
8 m=— 2 = 12 1 3.

Aaa 2

Pre-
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PROI.’OSIHT'IO Vlt

1. g/E uales A & Aad ean-
dmx C eandem habent rationems.

3. Et eadem C ad zquales A
O A candem habet rationem.

- DeMoNsTRATI1O. "

"Pars I ,
A C A .C
v 12-—4.:‘1;14..'
' Pars I

C A C A
4‘*—12'.:4.11:.

Quia utrobxque produ&a funt
eequaha. per Thiz, -

Pro-
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. Pabposn’}o V{H.

1. Inequaliym quantisatnm A.
B.major A ad eandem C majorem
rationem habet , guam minor B.
2. Et eadem C ad minoreni B
majorem habet rationem quam ad
majorem A.

DEMONS TRATIO
. PARS I. !
A B .

16 < 8 exhypoth, _
urrinque divide pers, C.
1 8 per Lemma 3‘
5 5. .
Hoc eft in proportione \
16 — 5 < .8 15

Pars 1L
5 D 3
g8 > 164XD’

5.. ’ ..5> Lemma
> 3 Per ma 4.

Hoc eﬁ in proportxonc
5 :-— < » 5 1 16.
T Aaa 3 Pro-
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ProrosiTio IX.

1. 8i A ¢& Badeandem C ba-
beant eandem. rationem 5 ille £a
quales inter [e erunt.

2. Et fieadem Cad A B ba-
‘beat eandem rationem, ille iti-
_dem equales erunt.

DEMONSTRATIO.

- Pars L
A C B Cc
15— 4= 15 1 4.
Ergo 5 e o) R
4 4

multipl. per 4.,
s ® 15, ‘P ‘P 4

C H" C B
4—=15 2 4
Ergo 2o 4

IS 5 . 1
mult., perrs, |
4015 -x. 4.perLem, 2.

: —div.per4.
1§ O 15, per idem Legma 2.

’ Pros , .

ls «X o
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'Pkoposnr-lo. X. |

1. 8i A ad C majorem ratio-
viem babet quam B ageandemC,
erit A mafor quam C.

2. At [1 eadem Cad B majorem
rationem babuerit quam ad A, erit
B minor quam 4.

DEMONSTRATIO.

PARS I:

A C B C.
16 — 4 <S-'4..

16

— mult per 4.
16 < 8. per Lemma3,
PARS 11,
C B C A
4-—8 <4‘ l 16,
4 4
8 < 16
— - Muleipl. per 8.
4 S 4cx
B {1

8 Pcr iemma,
X

Mul<
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Mulupl «per 16.
4 -%x+ 16 K 4 «x. 8 Lem.3.
: div, per 4.
6 < 8.

Alio modo.
A C B C
6-——-4 4814,
Ergogq -x. 16 <4 -x- 8. The.3.
, div. per 4.

16 <« 8 Lemma3.

. PARSIL
C B C A
4—8 <4 116

Eign 4 .x+ 16-< -x. 8 Theor.4..
dlv PC[4.

16 < -8 Lemmaj,.

PRo-
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PROPOSITIO XI.
Rationes 5 que eidem rationi

. funt exdem, velfimiles vel equa- .

les, inter [e [unt exdem vel (zmt-
les vel equales,

DEMONSTRATIO.
St8 ——g4=613
Et1o —— 5=~ 613
]:.rt8.—..4. 1ol 5.

Quia nimir, produta funt zqualia. Per
The[c)n 2 Vel fic,

Hoceft in proportione,
8 v~ 4 = 10 1 5

PROPOSITIO XIL

Hec eft eaders cumprima, qud
'wderz pote/t‘
Boh Pro«

{
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>P Roposfrjo XIII. .

Si prima ratio fit equalis ﬁcar:—
de rationi ; -[ecunda vero fit ma-
jor tertia: (imilster etiam prmm
tertia major eril.

DEMONSTRAT]O

" Sit 16 —— § = 1216..
Atvero 12 —— 6 < 4]3,

I:rgoxG—S <413

Qua produttum extremorum eﬁ majus
produ@o mediorum. per 2 CoroH
. Jheor: 4. »
Vel hoc modo.
16 » =
8 6
Atqut._. < 1
3.

El‘go —-8 < ;

— Etin iaroportione
16— 8 < 413

Pro;
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PROPOSITIO X1/, -

Si quatuer prapartwmlmm 4.B.C. D,

_ prima A fuetit major tertia C 5 erit & fe-.

cundamajor quarta D,
S A equalis C erit B 2qualisD,

© 8t Aminor C,erit B minor D,

DEMONSTRATIO.
CASUS L '
A B C._D

' Ergolz X 4@8 X . 6\[va

JI2 <6
4 , » 8., perlLemmagq.
CASUS IL

A B C. D.
I2e——q = I2 I 4.

Ergo1z "x- 4012 -x- 4}

.12 O 12
4 O 12. Per Lémma 2,
CASUS IIL

.A B C D.
S .3 = 8 I 12.
Ergog4 +x- 1206 -x.
: 4 > 8 >D‘
MY <b6 LcmmT.g

:"< P i B bZI\ PKO- R
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“ProrosiTioO XV.
Si due quantitates 4 & B 2-
. qualibus vicibus [umantur [en per
eundem numerum multiplicentur
* fumme [eu produita habebunt in-

ter (¢ eandem rationem quam ba-
bent pofit 2 guantitates A& B.

DEMONSTRATIC.
A B|
1 Mu

Erit 8 e 242 4 lorzs
Quiaprodu@a funt zqualia. Theor: 2
SCHOLIUM
Siezdem quantitates A & B per eun-

" dem numerum dividantur , quotientes
jplis quantitatibus proportionales erunt,

A B

4 12 )

2 'z}D‘ v
3%—6 = 14 1 12, perTh:2d
. . .

Pf°1

T ———
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ProposiT 10 XVIL
8i quatuor quantitates A B.C.

D.proportionales fuerint, ille e-
- viam viciffim proportionales erunt.

DEMONSTRATIO..
A B' G D
16——-—8 : 4. 1. 2.

. - Eritetiam viciffim , feu permatando,

16m—yg= 813,

- Quia fa&s multiplicatione produéta

funt zqualia, per Theor: 2.

SCHOLIUM.

. Commode hic demonftratur ratio in- .
verfa, Sint Proportionales,

A. B C D
16—8 =2 4 1 2

Erit per Theor. I.
16 -X'. 208 .x- 4.

: Ergoper T heor: 2. i
2.--&: §l 1‘} ’ Q-E-Da

- Bbb 3 Pro-

N/
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PROPOSITIO X/IL

'8i compofite quantitates 'pro-
portionales fuerint , ille quoque di-
Vif# proportionales erdms. |

DEMONSTRATI

A B‘ C' D'
1I6—12 = 81 6.

0.

.

Erit quoque dividendo.
16—~ 12 —6,
feu - 4___ — feu zlG.

1d quod multiplicatione probatur
per Theor. z. v
Vel alio modo per prop: 6 hujus
16— 12 81 6.}8
127 6

4—12= 116 QD.E.
SCHOLIUM.

Cum ratio converfa commode hicin-
feripoffit, fintproportionales,
16 — 12 816,
Erit convertendo
36 16 —-12 81 86
. L 4~ 1
Quia nim: produ&afunt zqualia.
v per Theor: 2.
. Pro-
)
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ProrosiTio XVIIL

Si divife quantitates prapar-
tionales fuerint y ille quogue com-
pofite.proportionales erunt.

DEMONSTRATIO.

A B _C D
4—"122 21 6,
Exrit componendo.,

) 4"T 12 —-‘—6

e B!

- Per Theos: 2. cum produafint :equalm.

Aljter per prop. 2. hujus.
4— 1223 z le6 LA,
12

1'6--1:.: 81a6. -

ProrosiTio XIX

Vide propof. 5. qme cum hac ef
eadem. ‘

ProrosiTIO XX.
Hac demorgﬂraéztur po/z' pr.22.

Pro-
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PROPOSITIO XXI
"Et hac Iioﬁ prapoﬁ 23.

PROPOSITIO XXII

' 8i fuerint quotcungue quanma-
‘tes. A, B.C. & alie numero £qua-
les D.E. F. fuerit ausem ordinate.
‘4t AadB. ficD adE: &ut B.
adCita EadF: ill ex aqyalita-
teordinatd in eadems ratione erunt 3
boceff Aad C.us WadF.

DEMONSTRATIO.

Pofitz fint quantitatos
- A B C.,
16 8 4
D E F.
12 6 3.
Tcautfic
168 12 1 6.
- . Et
B C€C E F,
-8 4= 671 3
s 4 | 3 Eri
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* Erit cagqualitate ordinata,
A € D ¥R

6w 4= 12 1 3.
‘Per.muitiplicationem extremorum &

»

mgdiorumjuxtaTheor: 2., » .7y
£ .« Aliomodo f :
16—83 1216 -'613
vicifim 16. V, vm m16. ¥,
16— 816 . © e 4l
' _ Atquietiam -
413 = 8 ¥
: Er‘go 5. V. i

r6....u: .3.13,

. Etvicifim16. V. o
A - C D F
16 — g4 =2 17.13'

.

Hifce ﬁ; demonfHratis dicit pro?of' i~
tio 20.

Si pri A fuent < teftia C, euam

uartam D fore < festa B, ’

SiAlt0 C. foreD 0 P.

SlAﬁt;> C foreD > F

QJ: omniaex prep: 14 patentﬁ uln« :
ma ptoportlo permutetyr ut fit
16 =— 12 = 41 3.
» €cc - Pro.
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- PROPOSI‘I‘IO xxul. )
*8i fuermt tres quantitates A.
B.C, & dlistres D.E.F, fue-
‘wit.aulem fertarbate utAsd Bita

EadFfeuBadCitaDad
“E: illeex «eqaalitale perturbata

* . inpadew ratiome erunt fo. A erit ad

CathadF S ¥
' DEMONSTRATIO

Poﬁtx ﬁntc;uanmates A B C,
188 2

' .

DEFE"®
24 6 3.
v Itaut fic
I:t
82 24 1 6..
.rit ex’ zquo 3
36 g 2 I 24 1 3.
" Quia muluphcando acquiruntur pro- -

du@a zquaha Ergo pet Theor, 2. ille
quamlrates propor;lonalcs.

L., . A
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Aliontodo o 2
;5_8*~6l 82312416,
Ergo Theor I Theor,l..

3x16:D8x6 x6J)zxz¢
: [

e Ergo per Ax. I.‘ - £ -
3% 1607 cx. 24 o .
Adcoque per Theor. 7,
A e b’ F.'g 2

16 2 2 =~ 24,1 3

(mxbus po(' itis dlcnt propor tio z. I
Si fit prima A < tertia C , &iam
tam D fbge majorem-fexta F #
SiAdit P C,fore DDOF, °,
. SiAfiey C* foreb> F.

Que omnia rurfus ex 14 V.»patent > :
® fi ultima proportio pemutetﬁr, whe
16 — zq. = 2 I' 3 ' °

?

Pnopqs‘iﬂo XXIV e ,

Hee eﬂ eadems me orop 2
- que wdm pmjl :

0 Co. CCC 3. k Pro< -
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PROPOSITI o. XXV

S;guatuor quantitatées 4. B.C.

D. propoytionales fuerint: maxi-

« Y ma-A frowl cimminima D. relis

« quis duabus B. C." frmul /umptzs
majores erynt.  *

. mEMONSTRA,TIO.']'
‘o vA B C D
'12—-4__, 9.\1 3.
Permutando 6.,V. - B
——0 4l3. 12 < hyp,
zdmdquo‘t7 Y Eggozp*g ; xlq}.'PV J
'3 = s = 3lz;
o - Awqui 9 <z v,
: , Eraog X145 \’A «Duz ultima,
_9’_}_7;&)9-—-—3 C.D-'

“,.

;E_A&Bfmul <B&C.
. - Q, E. D.

Rehquz fequentcs novem propof 57 -
nes non {unt Euclidis; poffunit tahen,
€adem, qua pncedcntesEudxdls, facx-

Yitate demonﬁrarx.
A L PR.Od,

’»

R



LibErR QuINTus. 389

+PROPOSITIO XXVI.
'Si pmga Aad femndemB haq
buerst maforem rationem gquam
- vertia C ad quartam D, habebit -
inveriendo quarta 1) adtertmm C

ma/arem rationesi quams [eamda
- B ad primam A. '

,D,EMONSI}RATIO.
A B C D
Sit 8-"v4. <5 lg
' .Eris per Theor.3.
3% 85 x- 4

K S ErgoperTheor4.

3 —9§ <g4ls
e ,QESD .
| Ceci o
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PROPOSITIO XXVIL
Si-prima 4 ad [ecundam B ba

uerit ma/arem rationem quans
-gertia C adquartam Dy habebit
qudque Vieiffin prima A ad ter-
~ tiam Cy majorém rationem quam
/eamda B adquartam D.

, DEMONSTRAT'O

A B C D
Sit8-'-—4\<!7_13,. - |
~ Erit8 -%. 3 <§ *x- 4 Thy;

' Ergoper Theoi:4.”
8 5 <4ls

- Pras
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. PRoOPOSITIO, XXVI'II'.

Si prima A ad [ecundam B ba+
buerit majorem rationem "quan
tertia C ad quartam D. habebit
quoque compofita prima cum fe-
cunda ad ipfam [ecundam Bmajo«
rem rationem-quam compofitater-
2iq cum quarta ad ip[am quartam

PEMONSTRATFO,
A B C D
Y Sit8—-ﬁ4 <5. 1 3
‘*Eritquoquc
8- 4

eq. 12

--4.< l3

Qma produ&um exremorum eﬂ ma.
juspro ducto mediorum. per Theor 4
Aliter.

j‘.

. 12 8 -
oy —t AX. L]
4 < 3. 4

\ ;
! Hecelt 12 — 4 < 813
»}' Pro-

3
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Proros 1T1O XXIX.

8 przma Aad fecundam B ba-
buerit maforemrationem quams ter-
tiaC adquartam D, habebir di-
idendo prima minns fen demta
. fecunda,s ad ipfam [ecundam B
majorems rationens s quam tertia
minus [eu demptaquartaad zp/am

quartgnD- e

' DEMONSTRATIO
“A B C Dy
Sit 12==gq <8F 3
Erit guuquc-‘ :
124 o 4873
feus 4 feas. . 3
I’cr Theor. 4. Quia produ&tum ex-
tremorum eft majus produto medio-
rum. ¢+ Veletiam hoc modo,

8] ,
t Es_r'
3/
i perAx 1

L]
N

.« o

"’l°°-f-1+~»-r>|
:A 'Y

chcltb—4<5l5 QED.
- Pres

>
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‘Prorositio XXX,

- §f ‘prima A ad [ecundam B
majorem habucrit rationem s quam
tertia C ad quartan D babebit
per rationis converfionem , prima
ad ipfam primam mins [ew dem-
pta [ecunda maforem ratiopem

~quam tertia ad ipfams tertiam mi-
nus quarta, '

DEeMONS TRATTO,
A B C D.
‘12— 4 <81 3.
Demonftrandum eft quod fie
12—T12 -4 81 8—+-3.
.~ feu 8 . lcuy.
1d guiod patet ex multiplicatio-

tionem :.quia nim. produttum
@Sremorum eft minus producto
motliorum. per Theor¢ma 6.

L. :

Ddd | Pro-




| 3.94“ ~ EucLIDIS o

PROPOSITIO XXXI.

Si fuerint tres quantitates A. .
B.C. & alietres ‘D.E.F. fitque
major ratio. prime priorum A dd
Jecundam B, quam prime pofle-
riorum D ad fuam fecundam E : ut
& major ratio fecunde priorum B
ad fuam tertiam C, quam f[ecun-
de pofieriorum E ad fuamtertiam
E : Erit quoqueex zqualitate or-
dinata major ratio prime priorum
Aad fiam tertiam C, quam pri-
me pofieriorum D , ad fuamiter- .
tiamF,

DEMONSTRATIO!.

A B C
D E. F
9 53

Sit 16 —8 <9l
Et 8 — 4 <513
Eritexaequo.
6 - 4 <913
' d




Lissk QuiNTus.' 395
. 1d quad patet ex malciplicatione ,
il cum produ@um extremorum; fit majus:
producto mediorum; per Theor: 4.

£r

T T4 Aliter .

516 — 8 < 91 g .y
Eo- o vicifim,: 27, V.

‘ 16— 9.< 81 3.
Et -

Viciffinr, |
16 — 4 <« -9 1 3, ‘
L Q‘ Eo Dc' o .

$

- Ddd 2 Pno-
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- Prorositro. XXXII.

. 8% fint tres quantitates A. B. C.
& alie tres D.E. F. [itque ma-
gor ratio prime priorum A ad fuam
Jecundam B quam [écunde pofte-
riorum E ad [namtertiam F : ut &
ratio [ecunde priorum B ad faam

“gertiam C major quam prime po-

JeriorumD ad [uam [ecundam E
Erit quoque ex #qualitate persur-
batamajor ratioprime priorum A
ad (uam tertiam C, quam prime

- pofteriorum'D ad fuamiertiam F.

s 36— 5 <Sglyg,

DEMONSTRATIO.
A B C '
16 8. 5
D, E F
9 6 4

Sit 16 w8 < 614
Ut 8 == 5 < g l6. .

Erit ex @quod -

L




Liser QuiNTus. 397

Per Theor: 4. Quia fcilicet produ-
Qum extremorum efl majus produdo
mediorum.

Aﬁo,modo.
16 -8 <614
Ergo 16 .x« 4 <8 .x+6.
) * Et
8§ -5<9l6.
8 .x: 6 <§5..% 9
Ergo, -
16.-x74 <57 x. 9.

. 'Adeoque 16 5<29l".>
e ‘per Theor: 4. - -4
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ProOPOSITI O XXX[Il'.

Si fuem‘ major ratio totius
A adtotum B, quam ablati
ad ablatum D > erit. €5 relzqut
E ad relzquum F major ratio
quam totius A ad totum ‘B.

DEMONSTKAT!O:
Sint in majori ratione tota -
A.- B. x
: ..12 6. IS
quam partcs 4 3 D/
Ent8——3 <1216.

Per Theor: 4. quia productum
extremorum eft majus produto
mediorum, :

Pro- |
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PRO"POSITI o XXX]V.

St ﬁmt quotamque quantita-
zes, A. ‘B. C. €5 alie xqmzle.r :
numero ‘D.E. F. fitque major
ratio prime priorum A ad pri-
mam pofiersorum D ,, quam fe-
cunde B ad fecundam E: ut ¢»
' Jecunda "B ad fecundam E major,
quam tertie ((ad tertiam F, ¢z
fic deinceps,

1. Habebunt omnes priores
[fimul A. B. C. ad omnes pofierio-
res fimul D. E. F. majorem ra-

tionem , quam omnes priares B.
(- relicta prima A, ad omnes
po/t‘erzorfs E. F. relzé't’a quoque
prmm D. |

2. Minorem autem quam pr:-
ma pnomm A ad primam po—

/ierlamm F.
3. Ma



q.od_ . Eucrip1s

| 3.“\M4j'orém denique queam
wltima priovum (| ad wltsmam

. pofteriorum ‘E.. - :

DEMONSTRATIO.
Pofitz~{int quantitates -
' Priores Pofteriores.
A 12 D6
B8 - E g
. Cg4. F 3.
Summz 24 14.

‘Pars . B-l.C E--F.
24 ~—14 <12 1 8

PARS IL A D,
24— 14 P 12 1. 6.
-y Pars IL C F.

3 — 1 < 4 3

Partis 1 & 3 demonfltratio pendet ex
Theoremate 4. quiaprodu&a extremo-
rum {unt majora produ@is mediorum,

‘Pars vero 2 demonftratur per The, 6,
quia produ®um extremorum eft minus
preducto mediorum,

Finrs LisrRT QuinTIs

Eu:




EUCLIDIS

ELEMENTORUM

LIBER SEXTUS.

DEFINITIONES.

Y. Sumiles figure reftilinee
fanty que & angulos fingulos fin-
gulis 4 quales habent y alque etiam

“latera, que circum angulos aqua-
les (unt y proportionalia.

A ' /
\\ D
¢ K . F |

B

D conflituendam figurarum re@i-
linearum fimilitudinem requirun.
tur duz conditiones.
1. Ut finguli fingulis inter fe fint 2
quafes anguli A&D:B.&E:C&F.
- 2. Ut latera circum iftos @quales an-~
- gulos fint proportionalia , fcil. )
' ~ Ece Cirea
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CircaA.D BA_AC— FDI DF.
Circa B.E CB__BA= FE 1 ED.
CircaC-F BC ——CAZ= EF | FD.

.. . Ergo fiunaex hifce conditionibus de-
ficiat, figurz nullo modo erunt fimiles :
quemadmodum quadratum & altera parte
longior figura, licet habeant omnes an-
gulos zquales « utpote reCtos, quia ve-
ro latera non habent proportionalia, fi-
milia dicenda non funt.

2. Reciproce figure funt , cam
in utraque figura antecedentes &
confequentes  ralionum termin
fuerint. .

°

P

Quemadmodum in parallelagrammis
- AC. BF. & dudtis diagonalibus in trian-

o




—
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gulis ABC. BEF. fifit ABin prima fi-
rguraad BG fecunde, ficurreciproceEB

_{ecundz ad BC prime, illz dicuntur re-

ciprocz.

3. Reita AB dicitur [e61a effe
(ecundum extremam & mediam
rationem, cum fuerit uttota AB
ad mafus (egmentum AC.ita idem
majus [egmentum AC ad minus
fegmentum CB.

LY

L

A c B

In propofitione 11. Libri II. Eucli-
des docuit fecare lineam ita ut 72 fubtota

linea AB & minori fegmento CB com- -

prehenfun fic equale 0 majoris fegmenti
AC: quod unum & idemefle cum hac
Decfinitiope videripotelt ex prop:30. VI
Unde patet 11. IL hicinter Definitio.
nes reponi,

Czterum ob multiplicem illius ufurm
Geometris hzc proportio divina di-.
citur. :

Ece 2 4. A~
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. Altitudo ru/u/que figure eﬂ
_ lmea perpendicularis AD, ab il-
~ lius vertice ad ipfam bafin vel ils
© lius produilam demiffa. .

A

b ¢ B

~ Cum menfura cujufque rei debeat effe
certa determinata , non vero vaga &
incerta, & diftantiapun@i allcu;us ver-
ticalisa linea oppolita per certam , & fibi
Temper zqualem ac minimam menfurari
debetlineam. Sic diftantia pun&iverti-
calis A alineafeubzfi DB, non menfu-
randa eft juxta lineas oblique ductss AD,
AB, quia illz quafi infinite duci pof
funt, necinter fe zquales funt; fed fo-
lummodo “per lineam pcrpendlculantcr
- dutam AC,quz eft cefta, unica & mini-
ma: quz hoc in cafu femper quaritur,
Et hzc perpendicualaris AC. dicitur alti-
tudo trianguli ADB, fumpta DB pro

bafi : quemadmodum {fumpta AD pro
. bafiz




. —

—-il, NT— e
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bafi, perpendicularis ex B ad AD dn&a
aleicudinem exhibebit ¢ ut & fumtd AB
pro bafi faciet perpendicularis ex D ad
AB demifla, . _
Quia vero per pun&um A duci poteft
linea patallela ipfi DB, illa altitudo di-
citur efle iniifdem parallelis ; undefiduo
triangula fint in eadem altitudine idem eft
ac i dicantur eflein jifdem parallelis, ut

" loquitar Euclides Lib, 1.

" §. Ratio ex rationibus componi

dicitur ,cum rationum quantitatés

inter femultiplicate , aliquam ef-
fecerint rationem.

Supra notavimus rationem nihil aliud
reveraefle quam modum continendi quo-
una quantitas 2liam quantitatem continet
vel ab alia continetur ; quique non clarius,
quam per fractionem exprimatur,

Siergo datz fint duz ratigges 2ad 3,
& 4 ad 5, illzad frattiones reda&z fic

2 4 . . g0
ftabunt ;& T quz fiinter fe maltipli.

C . « 8 .
entur , obtinebitur 7; feuratio8ad s,

pro quz(ita ratione qua ex duabus datis
Ece 3 com=
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.compofitaeft, Sic ratio quz ex dupla &
tripla, feu ex duabus rationibus2ad 1 &

3 ad I, hoc eft ex duabus fra@ionibug
.~ &3 z compofita eft , habebitur 9.. fen

ratxo 6 ad 1 feu fextupla Fr ficj porro de

aliis,
Notandum autem eft rationum ab Eu-

clide fic dictas quantitates Geometris
vulgo dici Denominatores , quz in fra-
&xonum confideratione quoacntum no-
mine venire folent.

Sed mimme omittendum putamus ra-
tionem ;-; feu 8 ad 5(quz ex rationibus
.;_& % feu 2 ad 3 & 4ad 5 componitur)
etiam hoc modo pofle inveniri.

Fiat 2 —— 3= quilibet numerus 6 19,
— 145.

Tum 4= -5 = ol%

Dico rationem 6 ad ‘1:1 feu utrinque per

eundem numeram 4 multiplicando 24 ad
45 effe eandum cum ratione 8ad 15. Si

enim fra&lo 4 per 3 reducatur ad mmx-

mam, ob:mebxtur — ut requirityr ;unde
15. . :
patet




- LiBeEr SexTus. oy

patet rationem 6 ad eﬂ'c compoﬁtam ex
duabus rationibus 2 ad 3& 4ads.

B

Quz omnia lineis hac ratione applicari
offunt.- Data fint duz rationes A ad B.
& C ad D, rationem ex iftis duabus
compofitam hoc modo inveniemus,
Fiat A= B — HII
Y& CD—D = 11K,

Ratio H ad Kexhlbebxs rationem coms
pofitam quafitam,

Pro H affumere licet quamhbetcunquc

lineam,
Pra-



Theor. 5.

go8 EucLiIp1s
ProrosiTio L.

Triangula ABC. DEF. & pa-
rallelogramma BK EL ., ineadem
altitudine [ive iutér eafdem paral-
lelas conflututa o [unt ‘inter (¢ ut

bafes BC EF. hoceft fibafes fint

aquales figure erunt aquales: fi
bafes inequales figure erunt me-
quales & quidem juxia rationem

bafium.

B
DeMoNSTRATIO
-Y. Sit bafis BC 0 EF. Tumtrian-

gula ABC. DEF, inter eafdem parallelas

L FL

& fuper bafibus zqualibus conftituta inter
fi fumta gqualia, . + z,Po-

i}




Ay
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2. Ponatur EG duplaipfius EF,feu BC,
Tum erunt duo DEF. DFG ; zqualia:
adeoque torum DEG - dupluom ipfius
DEFhoteft ABC : quianim. bafis EG
eft duplaipfius BC.

3. Ponatur EH dimidiabafeos EF feu

BC. adeoque ;l; EG. Erunt duotrian-

-gula DEH. DHF ?=2qualia: ergo DEH

erit femiffisipfius DEH , hoceft ABC :
& quarta parsipfius D EG.

4. PonaturE10 L EH.fen ™ EF.
L3 4

%- EG. fimiliter .erit triangulum

aDEI D RIH. adeoque DEI erit0 ?

feu

DEH. feu ;x; DEF hoceft ABC. feu
! DEG.
8 .

Et fic potroin infinitum. (
Ergoabfolute triangula (e habent ut il-
lorum bafes.
Similiter etiam parallelogramma , cum
«dupla b{unt triangulorum.

b3o. 1,

L} - Fff Pf0~_ -
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ProrosiTio IL

1. i in triangulo uni lateri
CB parallela ducatur ED, hezc
proportionaliter fecabit latera AC
AB. (hoc eff ut (it AE — EC
= 4D | DB.

2. Et fireita ED fecuerit late-
ra AC. AB proportionaliter, erit
#lla religuo lateri CB parallela.

Theos. 2.

DEMONSTRATIO,
¥ Pars. Ducantur re€tz CD. BE.
eruntque triangula X & Y in iildetn peral-
lelis DE. CB & eadembafi ED, ergo
b 37 x, interfe @ 2qualia, . Triang.




"Et ADe—DB=Z/ .Y " |

LisER SEXTUS.  RI
Tri. Z—Tri. Xb= bafl: AE/bal: EC, bs.VK
feu Y '

Atqui etiam :
Tr:Z—Tr Y b= baf: AD /bal: DB.

Ergo cAE=—EC= AD/DB. cyuv.

2 Pars. Eftex hypothef.
AE — EC = AD / DB.

: ' ® Atqui
‘* AE~—EC= Z, .X. \ VL

Ergo hifce rationibusfubﬁitutis.
EitZe—X= 2/ .Y+

Adeoque dtriang. X 0 Y & quia drg. V.
funtin eadem bafi ED , erunt inter ¢ P ¢ 501
rallelas ED. CB.

QE D

Fff 2 Pro,



Thete. 3.

"
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Prorosi1T10 [II.

1. Siintriangulo ABC, reita
AD angulum A bifariam [ecans,
etiam [ecet bafin BC, habebunt
bafis [egmenta BD. ‘DC eandemn
rationem , quam reliqua latera
BA. AC. -

2. Et fi bafis fegmenta BD.
DC candem habednt rationem

quam reliqualatera BA. AC, re.

¢la AD. bafin fecans, etiam an-
gulum oppofitym A [ecabit bifa-

riam.

L0} v
q —
A
o
e ' \
B D ¢

De¢-
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DEMONSTRATIO,.

Pars I. Ex B ducatur BE parallela

DA, & producatur CA, ufque ad oc- 3nL

~ curfum perpendicularis in 'E ; eruntque

propter parallelas EB. DA,

Ang. O 0 R. quia funt alterni.\ I
Ang. P 0 Q. externus imcmo‘zg' ‘

Atqii O 0 P ex hypothcfi.
ErgoR0 Q. Etlatus EAY 0 BA, be.I ,
Quarg cerit EA—< AC— BD/DC ¢zVL
BA
Pauws II,

EfBA— AC= BD/DC. exh. T

AtquidEA—AC= BD/DC.

Ergorr. V.
BA — AC = EA [/ AC. € 14 V.
5.

AdeoquecBA 0 AE &ang. R f0 Q
Atquiang. R 20 Oy | I
& QX Pt

Ergo 0O p. i

- Pff 3 Pro<’
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Theor 4. Prorositi10 IV.

Triangula fibi mutuo equs~
angula , fant fimilia ; hoc ef?
anek Ceriam latera circa aquales an-

gulos babene proportionalia.

DEMONSTRATIO.

Bafes CB, BE colloca in Hi-

reCtum: quia jam angulus ACB

b 2 DBE, ex hypothefi, erunt®

®* CA & BDparallele, ut & AB

DE. quia ang. ABC etiam po-
nitur 0 E.

‘ Pro-
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Producantur CA & EDinF,
eritque AFDB parallelogram-
mum, adeoque FA <0 DB & 3¢L

FD » AB.
Quia in triangulo FCE latus
ABeftparallelum FEerit¢ ~ dav
AC—AFZ= CB/BE.
DB _

Et permutando. 16.V.
AC — CB = DB/ BE.
Deinde

Quia in triangulo EFC latus
DB eft parallelum FC.
Erit FD ¢— DE = CB/BE.
AB
Etviciflim. 16. V.
AB — BC' = DE ) EB.



) Theer. §¢

2123.1°

%16 -Eucr.m:é

ProrosiTio V.
S8i duo triangula ABC. DEF,

latera circa omnes angulos habeant
proportionalia , erunt squiangic
la, eofdems angulos A D, B
E, F& C babebunt eguales . qui- -
bus bomologa latera fubrenduntur.

DEMONSTRAT4O,

Ad pun&um E fat 2angulus
FEG B. ut &.ad pun&tum F

angulus EFG 2 C. eritqueter. . |

tius G zqualistertio A.
- Quure in triangulis fimilibus

- ABC. GEF.

AB




Comwe ee—— e e
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AB — BC = GE / EF."

Atqui etiam per propofitionem.

AB — BC = DE / EF.

Ergo*GE - EF = DE/EF. brv
Adeoqug <GE 0'DE. c14. V.

Eodem modo ab altera parte

etiam probatur effc. -

GF v DF.
Adecoque triangula DEF. GEF -

“habent ompia latera zqualia, fin-

gula fingulis. - ergo per 8. L.

« Ang.DEF 0 GEF » B.
Ang.DFE 0 GFE©C.
Ang. D 0 G »4,

QE D.

Ggg Pros
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meoss.  PROPOsITIO VI

i duo triangula ABC.DEF,
babeant unum angulym B, «-
‘qualem wai E , €5 latera circa
eum proporssonalia, (hoc ¢ft AB
ad BC ut ‘DE. ad €F) erunt tri-
angula [ibi mutuo azqm’angulz.

| JHEANS
B C/

De.




T -
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DEMONSTRATIO

AdpunéaE, & F fiant anguli FEG.

EFG zquales angulis B. (hoceft DEF)

& C. eritque tertius G zc}i ualis tertio
=lA Ee triangula ABC, GEF fimilia, 251 L
b, adeoque b4 VI

V.AB—BC";i GE , EF,

Atqui etiam per propofitionem,
AB — BC = DE , EF.

ErgocGE_—EF: DE/EF. ,cxx.V.._ v
" Adeoque ¢dGE 0 DE. d1qV.

Ergo duo triangula DEF. GEF fe
_ habent juxta quartam I. adeoque

Ang. DEF 0 GEF 0 B,
Ang.DFEO GFE X C. '
Ang. D 0 G DA

! Q E. D.

¥

¢

Ggg 2 Pro.
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AliaDemonftratio.

B CE - F.

Datur hic angulus A 0 D. & latera
circaeos proportxonalxa & tum,
Eft velangulus B <E.
- Vel B> E.
Vel BX E.

Ponatur I. Angulus B <E.

Ducatur BG, ut fiat angulus O 0 DEF
eritque P 20 R.
ErgoBA—AG = ED/DF. 4.VIL
AtquiBA—AC= ED/DF perpro.
Ergo AGO AC. per 11& 14. V.
pars & totum, , -
. Fodem modo du&a EH. demonfira-
turangulum B non efle poffe minorem

angulo E. Ergo B E &pergz I
C 0 F. QED
PI'O-‘
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l .
prorosiTt o VIL e,
Vix ullias el ufus.

b PROPOSITIO VIII.  theors.

In triangulo rectangulo ABC,
perpendicularis AD ab argulore-
1o in bafin duiia, [ecat triangu-
Ium in duo triangula ADB. ADC
quz erunt & toti & mter /e fi-

milia.
B D c

DEMONSTRATIO,

'Pars I. In Triangulis BAC. ADB.
. Beft commaunis,
- ‘Ang, BAC  ADB quiauterque reus
, bErge C 0 BAD.

L - Gggz A
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Adeoquc a trmng ‘BAC ADB. fimilia, .

VI
tev Deindein tnanguhs BAC.ADC.
Ang.C eft commiunis.
Ang.BAC 0 ADC quiauterque re&,
b3 L

bErga B 20 CAD. ‘
- Adeoqueatriang. BAC,ADC fimilia,

11, Pars, ‘Triangulum ADB eft fimile-
iph BAC,
Tnangulum ADC eftfimile eidem
BAC. :

Ergo Tnangula ADB. ADC inter fe
funt fimilia per 21 V1. quaz hacnonde.

pendet.

COROLLARIUMLIL

Pcrpendlculans ab angulo reCtoin ba-
fin du@a , ‘eft media proportionalis inter
duo bafis fegmenta, .

DEMONSTRATIO.
Duotriangula BDA. ADC, funt z-

quiangula.
Ergo=BD—-DA—' DA/DC.
Adeoque DA eft media proportiona-
lisinter BD. DC,
| - CO.

l4.VL
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COROLLAKIUM.IL

Utrumlibet laterum angulum reGum
comprehendentium eft medium propor-
tionale inter totar hafin & illud fegmen-
tuin bafis quod fumpto lateri adjaget,

 DEMONSTRATIO.

. Intriangulis fimilibus ABC. ADC.
aBC—CA= AC/CD.
Etin triangulis fimilibus ACB. ADB
aCB—-BAZ AB/BD. ‘

SCHOLIUM.

In deducendis triangulorum propor-
tionibus bene notandumeft, ordinepra-
¢edendum effeab angulis zqualibus circa
zquales anguios ad zquales angulos.

N . , . Pro.
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PROPOSITIO IX.

4 data refta AB smperatam
partem abfcindete. -

CONSTRUCTIO.
Sit auferenda pars tertia.
. Re@&x AB fub quoli-

ir bet angulo adjunge rectam

. AF inque illa {iime circino

FEF. ,
2, Dué’cae FB ex Dduca-

tres partes xqualcs AD. DE,

tur parallela DG .
Dico AG cﬂE quzfiram

tcr-

i




pars linez  AB.

Liser SEXTUS 425

temam partem reéte
.. AB.

DEMON STRATIO.

" In trlangulo FABlatcrlFB

parallela eft DG.

' ergo *FD—~ DA = BG/GA. szt

Et compoqcndo 18. V.
F4 — DA"‘ B4;GA
Atqul FA cft trlpla 1pﬁus

-DA.

Ergo BA etiam c[’c tnpla
ipfius GA.
Adeoquc AG cﬂ: tertia

L4

Hhh  Pro-
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ProrosiTi.0 X.

Datam reitam AB fimiliter
fecare ac data aliareita AC feiia
fuerit inD c’7 E.

Probl. 2.

S

G B

CONSTRUCTIO.

1. ]ungantur datz linez ad A. .
2. Du&i CBexpun&isD®& E du-
cantur duz re&z Dl- EG parallelz ipfi
CB.
- Dico faGum efle quod quaeritur,

DEMONSTRATIO.

In triangulo AEG linex EG. DF
funt parallelz, 2 quia eidem lmea: CB
dute funt parallela:.

€30, L

~ Ergo
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Ergo b AF~—FG = AD/DE.

Deindeex D du&a DH parallelaAB’
erit DI 0 FG <& IH  GB.

Eritque in triangulo DHC.
DI.{.FG—IH.{. GB= DE/EC.

Adeoque partes AF FG. GB; funt
proportionales partibus AD. DE. EC.

-Q E. D.
SCHOLIUM.

Hinc facile patet ratio. divi-
~dendi lineam daram in quotcun-
‘que libet partes zquales: (umendo
fcilicet in linea darz adjundta,
tot partes zquales 1n quot linea
data dividenda fit : & extre-

~ mitates linez utriufque re&a con-

jungendo; fi tum a divifionibus

b2 vL

c4L -

intermediis ducantur reétz pa--

. rallicle linez jam du&tz ; ille
quafitam faciencdivifionem. Ex.

Gr: ficlinea ABdividendain fex .

partes xzquales.

Hhh:  Con-

\
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CONSTRUCTIO.

ADEFGHZB
" 1. Ipfi AB junge fub quohbetangulo -
reGtam AC.

2. Inlinea AC fume fes parteszqua-
les ALLIK.KL.LM. MN.NC, .

3. DucreGam CB, 1lbque -parallelas
NA. MG.LF.KE.ID." .

Dicolincam AB feGtam efle in fex par-
tes zquales AD.DE.EF.FG. GH.HB, .

DEMONSTRATIO.
Per propofitionem 10, linea ABfe&a
“eft fimiliterac AC,
Atqui linea AC fe@a eft infex partes
xq: aales,
Ergo etiam AB in fex zqualespartes
feQaerit. .
SCHOLIUM 1I.
- Haudinconcinne linea data CD poterit
dividiin ratione datarum lmearum A.B.
’ Con. -




e
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CONSTRUCTIO.

Ar :

F
. L Ex C fub quolibet angulo ducatur
re€ta CE 0 datz A. f
2. Etex D re@a DF, parallelanpﬁ
CE & 2 datz B.
]un warEF. :
cho re&am CEinK feGameflein ra- -
tione Aad B.

DEMONSTRATIO.

Intri. CKE.DKF Ergo erit per 4. VI,
Ang. C 0 DI CE{A—CK= DFfC/DK.

e e St

E 0 Fag,l & permutando
" K 0 K| A~——CZ CK [KD.
s ) H hh ; ) PI'O-
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Pobl 3.  pRoposiTiO XL
Datis
duabus. re-
étis AB. BC
. tertiam pro=
_ portzonalem
A B Dm'vemre.
CONSRUCTIO.
1. Datas reas conjunge in angulo

reo ABC.

2. Ad duGe rez AC pun&um C
excita perpendicularem CD.

3. Lineam AB produc ufque ad oc~
curfum iftius perpendicularisin D.
Dico BD effe quzfitam proportionalem.

DEMONSTRATIO.
Trxangulum ACB eft reGangulum
. perconftru®. & CB perpendicularis ex
a1 Cor: angulo reGo ad bafin du@a: quz 2 eft
§VL  media proportionalis inter AB & BD.
Adeoque BD erit tertia quafita.

"QF E

-

_ Scho.
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SCHOLIUM

Si AB fit major quam BC haud incon-
_ cinnaerit talis

CONSTRUCTIO.:

c

A D B

1. Super AB defcribe Semxcxrculum
‘ACB.

2. In illo accommodetur fecunda da-
ta BC.

3. Ex C demitte perpcndxcu!arem
CD

* Dico DB efle tertiam proportionalem
quz{itam,

DEMONSTRATIO .
Du&ta AC erit ACB trianguluny re:
Gangalum (31.111)
Ergo erit AB— BC — BC /BD
. per2Cor.8. VI, *
Adeoque BD eft tertia quafita.
, Pro-
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PROPOSITIO XIL "

B Datis tribus
: . reitis AB. BC.
AD quartam

foSL 4

D

proportionalems
DE invemre.
c B A o
CONSTRUCTIO.

. 1. Datarum duas quaslibetcunque
AB, BC colloca in direGum. '
2. Tertiam AD conjunge ad pun-
&uin A, &ducre@am DB, ‘
3. Ex C duc CE panallelam BD,
qua produ&z AD occurratin E.
Dico DE effe quzfitam quartam pro-

portionaleim,

‘DEMONSTRA‘I‘IO. ot

. Intriangulo ACE lateri CE ducta eft
. parallela BD. S
azvi  Ergo 2 AB — BC.= AD/ DE,
Adeoqueerit DE quarta proportionalis, -,
R .

Q E. F. ¢
) . Ala




e ——
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Alia Conftrutio. -

R O

&G E &  F
.Datz fint tres linex A. B. CD, quzgftve]l <
vel > A <.
1, Linez EF 30 A junge FH 0 Bfub quoli-
bétangulo, docaturqueEH. -
2, Inlinea FE fume BG D tertizCD. & ex-
pun&o G ducatur GK parailejaipfi EH.
‘Dico lineam FK effe quartare qexfitam fil.

FK fupra H, fitertiaGD fit majorprima A: At
vero FKinfra Hiat CDO® A, .

 DEMONSTRATIO.
Facile ex-conftructione patet triangula EFH.
GFK efle fimilia: quareerit per 4. V],
EF — FH = GF ; FK..
' . Hoceft '
"A~= B = CD/ adquartamFK.
: Q. D. '

$

il

 Lii +  Pro-
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Probl. §. PROPOSITIO X[Il

Datis duabus rettis AB. BC
mediam proportionslem BD ‘in-
wenire. ~

D

A EBc

| CONSTRUCTIO

1. Datas lineas AB. BC collo-
cain dire&um.”
2. Supertota AC defcnbe Se-
‘micirculom. - * |
. Ex B excita pcrpendncula-
fem BD ufque ad Sémicirculum,
Dico illam efle medi am quz-
fitam.

> &

De.
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‘DeMONSTRATIO.

. Du&tis AD. DC. erit -ADC
triangulum re&angulum quia
2 angulus ADC eft re®us. Etas.un

Jinea DB ¢ft perpendicularis

ex angulo re®o ad bafin * du-

&a, quz beft media propomo b 1"Co-
nalis inter AB BC. . ons

" VL

QFE 7
"SCHOLIOM. .

" Quevis re&a a circumferentia .
ad diametrum perpendiculariter -
duta, eft media proportlonahs
intes fcgmcnta diametri,

Iii 2 Pqu
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reos . TROPOSIT1O XIV.
1..- Parallelogramma .2qualia

" X Z. gue unum avgulum O wni
P zqualem habent ; etiam late-
14 circq aquales angulos habeny
" reciproce proportionalia. (boc ¢fk
ABad BGw EBad BC. |
2. Et fi latera habent recipro-
‘ea, parallelogramina [unt aquss
.l ) ., . <

Y
2
7z
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DR MQNSTRATIO

' yPars. Par. 9 X — Par. Y= Z/Par. ¥, ¢ 7. %

AtqmX-—Y AB/BG] VI

Ergo f ubﬁltuns 1ﬁls ratlombus.
AB —— BG = EB/ BC

2 Pars, AB—--ABG"" EB/BC.-

Et EB._.BC"‘ Z/Y) VI

Ergo ﬂtxs xanombus fubﬁltuns.,
XYz Z/Y.
* Adeogque b Par: X 20 Par: Z.

v
..

lii3 * " Pro-
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e - PROPOSIT10' XV,

. o Equalia triangula X. 24
 vide que unum angulum O uni angulo
- B PP gqualem habent 5 etiam latera
wm . circa equales angulos habebunt re-

ciproce propettionalia. (hoc eff AB
4dBG,ut EBadBC.
2. .Et fi latera (ic habent reci

. procay trigngula [unt equalia.
DEMONSTRATIO. .
Duétis re&is AC. CG. GE,
hzc et omnino eadem cum
precedente ; quoniam 2 triangu-
la funt femiffes parallelogram-
., morum, & triangula cum paral-
- lelogrammis eadcn; habent late--
ra quz demonftrationem ingre-
! diuntur. - o o

a34L

-
f

Pro-

e -
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' ProPostiTio XVI = Theon

<o XX
1. Siquatuorredle A. G.F. B fyoportio~
nales fuerint, reftangulnm fub extremis A
& B. erit equale veltangulo (ubmediis.
2, Et fi redangulum [ub excremis, fit
aquale re&angule fub mediis, ille quataor

_rece proportionales erunt, - .
F D C" :
. C L ) l
" "By v &
AGFBDB '

"DEMONSTRATIO,

1 Pars “Fiate T3 AC fub extremis &
FG fub, mediis : illa habent angulum
A 0. t‘, & latera reciprica , nimir:
AB —— HF = reciproce FE /| BC. .
" Ergoillaala funt zqualia. a14. VI

2 Pars. Tla AC, FG habent angu- '
Jum ADF. & funt zqualia: b Ergo big. VL
habent laterareciproce proportionalia, -

\

Pre-
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~ PROPOSITIO XVIL

Theor ., i tres linee A. F. B>pro-
portiokales fuerint, reﬁa@ulum
fub extremis A & B erit equale
quadrato medie F.

2. Er /i rectangniom fub ex-
tremis [it equale quadraty mediz
tres ille reile propartzana/es e
_ rant. .
B
IF E D
ATTe

Ak

", ¢+ - DEMONSTRATIO.

- Pars, Fiat{ub extremis _’AC, & ~
a media O GE. Qua quia habent an- .
gulum A 20 G & latera reciproca fcilicet -
AB — GF,— FE.hoceft GF / BC.
" a Cruntinter (e zqualia,

2 Pars, Tla AC.GE funtzqualin & |
‘habent" angulum A 0 G. Ergoa hzbent o
. latcra reciproca, -

—_—i

Q
H

© arg. VL

Prd . }

N
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SCHOLIUM.

A " Exhac

~ propofic:

& prace-

dente 8
. facillime

L demon-
ftratur
Pr.q47.1,
hoc mo-
do,

D L E
PRAEPARATIO,
Super BC conftituatur 1 BE, & ex
A ducatur AL parallela BD vel CE,
DEMONSTRATIO.
Linez BC.AC. CK funt proportio-
nales. per§. VI
Ergo:BC CK 0 0AC.-
. g EX.
Peinde Linex BC. AB, BK. funtproportionale&
> Ergo —BC BK J0[OJAB |
= LB |17, veA
Supra — EK 1D DOAC! ’
‘Tl EK ——LB 0 O0AB—+-0AG
0 B Kkk Pro.

L
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ProrosiTi10 XVIII,

Probl. & Super data reda AB defcribere polygo-
num ABHIK , quoddatopolygono CDEFG
fis. fimile fimiliserque pofitum,

A B

CONSTRUCTIO.,

1. Datum Polygonum re&is FC, FD
divideintriangula, .

%3z L 2. Super AB fa&is ‘angulic a BAI,
ABI zqualibus angulis DCF. CDF. e-

bj. 1 Tith tertius zqualis tertio, adeoque ceri-

£4.VL angulum IAB fiwile triangulo FCD,

3. Eodem modo fuper lateribus TA:
1B, fianttriangulaIKA. IHA. zquian-
gula, adeoque & fimilia triangulis FGC,
FED. - -
Dico ABHIKeffe polygonum quafitum,

DEMONSTRATIOx
Pro angulis.

Pacile patet per conftruionem angu-
o los
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los unius polygoni effe zquales angulis al-
terius, nim.

K » G.
Tresadl 0 adF tribus.
H 0 E e

Puo ad B 0 ad D duobus,
Duoad A 0 ad C duobus.
Ergo omnes anguli funt 2quales,, adee-

que duo polygona funt zquiangula, &
fimiliter pofita,

. Pro lateribus.
In triangulis imilibus IKA. FGC: ut
& IAB.FCD.
EritKA—AI= GC/ CF.} VI
Et BA—AI=DC/CF/4+ Y%

Eritper 11.& 16. V.
KA—AB= GC/CD.

Deinde in triangulis fimilibus IAB,
FCD: ut & 1HB. FED.

Erit AB—<BI = CD/DEFE.\ VI
~ Et HB—BI=ED/DE %"

Ergopernn&16.V: .
AB—~BH= CD/DE.

Et eodem modo demonftratur latera
circa reliquos angulos effe proportiona-
lia: Ergo polygona funt fimilia. ‘

' . E. D.

Kkk 2 Pro-
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mos; PROPOSITIO XIX.
Similia triangula ABC.DEF
infer [e funt in duplicata ratione '1‘
laterum homologorum BC. EF. 1

>
B d ¢ ®B. @
DEMONSTRATIO.

Sit BC < EF. _

Ipfis BC. EF, fiat a tertia propor.
arir. Vi tiomalis BG. eritque
bro-y.  BC—BG bin duplic.rat. BC/EF.
Atqui BC—BG<Z tr:ABC/tr: ABG
ct VL }
Ergo Triang: ABC 4 -—Triang:ABG :
in dupl: rat: BC/ EF.

’ Atqui triang. ABG 0 triang. DEF.
ut ‘mox patebit.

driv.

Ergo
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Ergo triang. ABC —— triang. DEF,
in dupl: rat: BC¢ CF.

Quod autem fit triangulum ABG 20
DEF, hoc modo viderelicet.

Iatriangulis imilibus ABC, DEF.

AB—BC= DE/EF. 4.VIL

- Et permutando, .
AB—-DE= BC/EF. 16.V.
Atqui per conftrutionem.
BC—EF = EF/ BG."

ErgoAB—DE = EF/BG. 11.V.

Adeoque triangula ABG, DEF ha-
bentangulum B 0 E, & latera circail- -
lum reciproce proportionalia : Ergo
{unt ¢ zqualia. . €15 VL
Sit deinde BC 20 EF.
Intriangulis fimilibus ABC. DEF.
AB—BC= DE. EF,"
Atqui BC 0 EF per propofitionem.,
Ergo fAB 0 DE.

f 14V,

Adeoque triangula ABC, DEF inter
fe funt zqualia,
Atqui Ota BC & EF etiam {unt 2qualia,

Ergo triang. ABC — triang. DEF
= @BC,O0EFR .

Kkk 3 At-
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Atqui ratio Otorum BC. EF. eft ea-
dem cum. ratione duplicataipforum late-
rum BC. EF, ut {upra di@um eft ad
10. Def, V:

Eigotriang. ABC — triang. DEF
indupl: rat: BC / EF,

COROLLARIUM.

Sitreslinez A. B. C. fuerint propor-
tionales, erit triangulum X fupra primam
ut triangulum Y priori fimile fupra fecun-
dam , ut prima linea A ad tertiam C,

DEMONSTRATIO.

Tres linez A, B. C. funt proportionales,
Ergo A — Caindupliicata ratione A/ B,

big. VL Atqui X — Y betiamin dupl: rat: A/B.

euv ErgoX—Y<=A/G. QDE

Pre-

|




Liser SExTUS. 447

Prorositio XX. ' ..

1. Polygona fimilia ABHIK.'™
CDEFG dividuntur in trian-
guld, que funt numero £qualia
Similia & totis bomologa.

2. Polygona inter fe funt inra-

Zione duplicata laterum homologo- s
rum AB.CD.

DEMONSTRATIO.
1Pars: Du&is redtis IA.BA. ut&
FC.FD. polygona erunt divifain trian-
gula.

Quod autem illatriangula fint numere
zqualia, patet ex Scholioprop. 32. L
quia nim. polygona zque multa habent:
latera.

Quod fint fimilia fic probatur.
) ) In
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Intriangulis IKA. FGC.
Ang. K0 G. & latera circa illos pro-
61 rtionalia. :
86. 7% Ergo triangulum 2 IKA. eft 2quian«
b A ;
4V gulum & finile FGC. %‘

Eodem modoin triangulis IHB FED,
Ang. H 0 E, & latera circa illos
proportionalia,
*  Ergowimgelum IHB eff xquiangue-
Jum & {imile FED.
Deinde ang. KAB 20 GCD.
KAl 0 GCE/S

IAB 0 rCD.
Simili modo IBA Y EDC.
Ergo tertinvs AIB 0 CED.

Ergo triangulum IAB elt &quiangu-
lum & fimile FCD.

Quod fint totis homologa , hoc eft
quod ita fit quodlibet triangulum in uno
polygono ad fuum correfpondens in alte-
ro. Ut totum polygonum ad totum po-
lygonum » patebit ex partefecunda,

2 Pars, Triangula JAB, FCD pro-
bata funt fimilia,
€4+ VL  ErgocIA —FC= AB/CD.
Ut & IB —FD— AB/CD.
- Tum, -
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' Tum,
Triangula 4 IKA. FGC.funtinduplica-
taratione laterum TA. FC,
) hoc elt AB. CD.
_ Et triangula IAB. FED din duplica-
B ta rations laterum  1B. FD,
hoc et AB.CD.
Ut & triangula IAB. FCD .in dupli-
cateratione laterum " AB.CD.

Ergoe ompuia triangula unius polygoni
ad othniatriangula alterivs polygont funt
in duplicata ratione laterum homologo-
rum AB. CD.

Atqui omnia triangula iflerum poly-
gonorum conftituunt tota Polygona,

Ergo ipfa polygona funt 1n duplicata
ratione laterum homologorum. AB. CD.

Cum agtem etiam f{ingula triangula
unius polygoni ad fingula triangulaalte-
rius polygonihabent rationem duplicatam
eorundem laterum AB. CD; patetifta
triangula totis polygonis effe homologa.

COROLLARIUM,

Si fuerint tres re&z proportionales,

polygonum fuper prima defcriptum fe ha-

bebit ad fimile polygenum fuper fecunda;
- . Lil N *ve}

d1g. VI

en.Vl
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vel polygenum fuper fecunda {e habebit
ad polygonum fuper tertia, ut prum
proportionalisad tertiam,

DEMONSTRATIO

Hze eft fere eadem cum demonftra-
tione corollarii prep: pracedentis.

SCHOLIUM.

o Com-
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Commode hic demonftratur
haud inclegans Theorema. .
~ Similium polygonorum X &
Z . circuitus ABCDE : FGHIK,
cum lateribus homelogis A & F,
funtin eadcm ratione,

DEMONSTRAT1O.

A——-F= A/F
B_G=A/F.
C--H=B/G.
t A/F.
DBSCI?—: cfH, ?Def 1. VL
hocet A/ F.
E—~K=D/1L
hoceft A/F. |

Ergo per 12. V, additis omni-
bus terminis primis, ut & omni-
bus fecundis

AtB1Ct{DYTE - FrGthl?K - A/P
hoc ek circuitas p< adcircuiumZ,

Q E. D.

'LHI Pf";’*
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Prorositio XXI.
Figure ABC. GHI , que ei-

Theor.as

dem /zgum DEF funt fimiles ; )

ille & inter fe fimiles erunt.

DEMONSTRATIO.

AngulusA:OD:oG
\ BxxE »H.
CoxFx»lL

Ergo figurz ABC. GHL funt
zquiangulz ; & habent lateracir.
ca zquales proportionalia, quia
1lla habent proportionalia lateri-

210t bus figare DEF. Ergoe *funt
fimiles.

r Pro-
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PROPOSITIO XXIL . Theor.16

1. Si quatuor 1ele AB. CD. EF. GH.
proportionples fuerint , figure fimiles ABI,
CLK ¢ LF. NH proportionales erunt. .
2. Et i avedtislinea figure fimiles de-
feripta fine; ifte vedhe proportionales evunt.

A/ \3 /\ W B

c DE FG K

DEMONSTRATIO.
PA RS I

Datz funt AB— CD— EF IGH. | ‘
Tr. ABI(a) — Tr. CDK in duplic. rar. AB/CD. 219. VL
hoceft LF GH.
Atqui D LF b——ONH ctiamind. r- EF/ GH. P 20 VL
Ergo.
Tr.ABl(c) ——Tr.CDK _ OLF , 0 NH. ¢i.V.

PARS IL

AD —CDin fubdup. rat. Tr. ABI , Tr. CDK.
- " hoceft OLF/CINH!
Atqui EF——GH etiamin fubd. r QLF/SNH
Ergo.
AB — CD = EF , GH.

LIl 3 | gl’h-*
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PR oprosITIO XXIUI;

‘Theor. 17
o ) 2 C H £qui-
- anguls )
G parallelo-
- g gramma
A' ) B AB, BF.
' inter [e
H ‘ babent
I ' '\4"0”3"‘)
compofi-
K‘ :E:‘ I3 tam ex
- B vaiioni-
bus laterum AB 44 BG ¢ CB ad BE,
DEMONSTRATIO.

Fiat AB —— BG = H qualibet ; I,
Et CB—BE =1 / K.
Erit ratto Had K compofita ex rationi-
bus AB ad BG & CB ad BE, vide di&ta
ad 5 Def. VI.
Demonftrandum ergo eft effe paralle-
logr. AC—BF = H/X.
Quod fic probo. '
AC——BH=(a)AB/BG. BH——BF (2)= CB,BE,
'H —— 1=(b)AB/BG. 1 ——K (b)= CB,BF.
EgoAC—BH(9ZH/L. BH—BF 1k

Ergoper11. V.
ar VL AC—_ H: BF[K.
cobic Etpermutando 16, V.

c15.V, AC—BF:H/K‘ Q.Eu D.
\14:"'\\-» . Pno.



LiseR SEXTus. 455

SCHOLIUM.
' - Majori ¢
D C__H

- cum apparatu
15 3| minori ea- "
-2, | dem propofi-

Gtio demony,
A, S ‘B - ftrabitur in
: 4 f—g_ numeris, {1
parallelo-
gramma AC,
BF ponantur
L F xc&al:ngula.‘
Sit —li AC latus AB 0 5. '
BCX3 -
.. c¢EritArea 2015, e1Debe
Deinde i BF latus BG 20 2. 1L
- Latus BE 20 4. ’
¢ Erit Area 0 8.
Erge T AC— T BF—area1g/ar. 16
Atqui ratio compolita ex rationibus §

ad 2&3ad 4. etiamdatd feuratio- g, peg
némigad 8. VL
Ergoratio .S AC— 5 BF eft com-
pofitaex di&is rationibus 5ad 2 & 3ad 4.
QED N

. .
RS

<
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PRoposn'll o XXIV.

In omni parallelogrammo Al,
parallelogramma FK. HE, que
circadiametrum [unt , & torti AC

Crinter [e funt fimilia,

Theor.18

A i) - B
$ | S

D E I

.Dsmoms-rn.rrxo.

Intriangulis DAB & X.
Angulus O eft communis,
a29. L : S- 20 T,
b3l Ergo Yt 20 C.
Adeoque triangula DAB & X funt
&quiangula & (imilia,

Eodem




Liser SsxTus. 447

Eodem modo probatur trian-
gulaDIB & Z efle fimilia.

ErgoAD DB~ HD/DG. V
E: DB_._DI"DG./DE L

Eritque ex2quo22. V.
AD—DI= HD/DE.
Similiter etiam probatur reli-
qua latera efle proportionalia :
Ergo Parallelogramma Al HE,
funt fimilia.

Eodem modo etiam demon-
ftratur AL& K eflefimilia.

Ergo HE& FK c['untmcc:r fe can v,
fimi)ia.

QI' E.- Do'

‘Mmm  Prte
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pet. . ProrosiTtio XXV.

Conftituere retilineum L . quod
(it fimile fimiliterque pofitum da.
to rectilineo A, & equale alter:

dato B.
A
[ =]
I N
CONSTRUCTIO,

1. Ad dati re&tilinei A latus

v45.1. CD, fiaacs CE 0 2ipfi A.
b1 2, Super DE fiat =DK0B.
3. Inter CD & DG quzratut

F 13- V1. e media proportionalis [DH.
4 Super DH feu ipfi zquali
IN, defcribatur re&ilineum L

N ) “

¥ E K

§i-




LiBER SEXTUS. 459

(fimile ipfi A dig. 1
'Dico L eflereétilineum quz.
ficum.

DEMONSTRATIO.

Per conftrutionem funt pro-
portionales CD. IN. DG.

Ergoc CD —DG= A/L. ¢ Cor.
AtquifCD—DG = ZTCE/ DK, 19- V%
. 1.

™~

Ergos A—~L=TZCE/ZDK, gV,

Atqui A0 CE.
Ergo Lo2DKB.

Cum autem L per conftru&tio- -
nem fit fimile A, patet L efle re-
&ineum quaficum.

Mmm 2 Pro-



Theo: 19

46‘0, Eucrip1s
- PROPOSITIO XXVY. .

B I\T\ E C  Pirallelo-
G TH 1

grammta fimi-

| ke AC. GF,
babentia com~
munem angu-

eandem diametrsm BD confiftunt.

DEMO'NSTR ATIO.
S$i adverfarius neget diametrum BD
‘tranfire per I, tranfeat per aliud punGum

- H: tum du@a HE parallela BA.

a4 VI
b per
propofl

c7. Vel
I A

Erit BAs—AD* BG / GH,
Atqui BA*—AD = BG/ GL

Lrgo ¢GH 0 Gl Pars & totum,
guod eft ablurdam,

* Ergo dlamerer non tranfit per H, Ea-
dem autem demonttratio locurn habet in
omnibus pun&tislinez GI, quandiu fc:
inter H & Imanetaliquod intervallum ;
Ergo univerfim concludendum eft dia-
metrumtranfire per pun&um angulare I,
adeoque duo parallelogramma AC.GF,
circa eandem diametrum confiftere.

'Q E. D.

Pro-

A T S m B, virea .
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PROQPOSITIO xxvil. xxvirI.xxix,

"He prolixe , tyronibus diffici-
les , & nullsus fere ufus funt.

PROPOSITIO XXX
c B Propofi-
| lam re-
X a—— Nétam AB
: i extrema
ac  media

D E A ¥ ralione [e-
care in G.

CONSTRUCTIO.

Divide2 ABin G, ut " (uhtota AB
& minorifegmento BG (it O majoris
fegm enti AG.

Dico fa&um cfle quod qu:emur

DEMONSTRATIO.

T AB.BGOAG.AG.
Ergo 17. VL
Latera funt reciproce proportionalia. h.e,
AB — AG = AG / BG.
Adeoque blinea A i media & extre-
‘marations [e&aelt.
Mmmg3 = Pro-

Piob. 100

a1l 1.

b:,' Def
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P_Ropos 1T10 XXXI.

87 a lateribus trianguli retan.
guli BAC, figure fimiles guecun-
que defcribantur , erit illa que an-
Lulo recto. A opponitur zqualis
duabus reliquis (imul (umptss.

Theot.20

/,7// « X
4 Zf/ VAN
7 .
. ' I
F .
B K ¢

X D

DEMONSTRATIO.

Figurz fuper AB. AC. BC, ponuntur
fimiles; ergo ahabent inter fe rationem
duplicatam laterum homologorum AB.
AC. BC, hoc eft inter fe fuat ut Ota
AB.AC.BD,

‘ Arqui Oraita funt joter fe ut fit
. 347.1.9 OBCb0 is AB: AC.
rgo figura fuper BC 0 figuris fuper
AB.AC., - ~ Scho-

azo] VL
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"SCHOLIUM L

Quod in prop. 47.1. demonftratum
eft de folisquadratis hic univerfim ap-
plicatur quibuslibet polygonis fimilibus.

SCHOLIUM 11

Potefl hzc propofitio genenaliter, ut
etiam involvat prop. 47. I. hoc modo
demontftrari,

Sunt proportionales per 2 Cor. 8. VI

BC.AC.CK Ut & BC.BA.BK,

Ergo per Coroll. 20. V1.
Fig. abBC—-Fg ab AC= BC/,CK.
Fig.abBC —Fig.abBA = BC/ BK.

Et invertendo, '
CK—BC = Fig.abAC /fig.abBC,
BK— BC"‘ Fig.ab BA /fig.abBC,

Eritper2.V.
BK+KC-.- BC = Fig. abAB +
Fig.ab AC. / Fig.abBC. '
Atqui BK__KC 2 BC.
Ergo Fig. ab AB% AC 0 Fig.abBC.
Quare fiiftz {igure funt quadrata , erit
Prop- 47 L 'Q

Sivero aliz figure fimiles erit 31. VI,
Pro-
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229.L
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Prorost T10 XXXII’.

Si. duo trianguls ABC. DCE |

ad angulum C conjuniia, duo la-
tera AB. AC habeant parallels
lateribus ‘DC.DE.C lateracirca
angulos 4. °D. proportionalia ; tum
reliqua illorum latera BC. CE,
unam facient lineam reiam.

WAV

DEMONSTRATIO.

Angulus A.0 , ACD, propter
parallclas AB. DC. .
Angulus D 02 ACD, propter

paralielas AC.DE.

Ergoang. A0 D.
Cum autem latera circaangu-
los A & D finc proportionalia,
: erif

|
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rit triang. ® ABC zquiangulum b6 vi.

(riang. DCE.

Adeoquean ABC» DCE
, 1 nggA 0 ACD)A

Ang. A& ABC 0 toti ACE A
ACB aACB ™

oy
——p

Tres ang. A. ABC. ACB 0
duobus ACB. ACE. S
- cAtquitres A. ABC. ACB » 3%
2 Reétis.

Ergo etiam duo ACB. ACE
0 2 Reflis.

.Adeoque BC. CE fibi invicem

4jacebunt in diretum. digt.

- Nan - Pro-
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Tes PporosiTio XXXIIL |
1. In #qualibus circalis angs 1
Ui five ad peripheriam A & E,
five ad centra ‘D & H, funt n
eademratione cum arcubus quibus
infiffunt BC. FG.
2. Et Seitores BDC. FGH,

eandem cum arcubus bhabent rat i
nem.

A

B—C

DEMONSTRATIO,

Pars L

Si anguli D & H ad centra fint
zquales; eruntarcus BC, & FG
ctizm (26. 111.) inter fc zquales.

Fiat
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Fiatjam angulus GHK 0 FHG
adeoque FHK duplus FHG hoc
eft BDC.

Tum arcus GK erit 0 FG (per
eandem 26. 111) & totus FGK
duplusipfius FG hoc BC.

Eodem modofifiatarcus KHL
0 GHK{ FHG.20 BDC adeo-
que FAL triplus BDC, etiam
probabiturarcum FGKL efletri-
plum arcus BC. :

Ergo hinc univer(im concludi-
mus [i anguli D.&H. fint zquales,
efle arcus BC. FG zquales : Si
anguli D & H fint inxquales,
etiam arcus effeinzquales, & hoc
juxta quam libet maltiplicatio-
nem. ut nim. fi Hficduplus D
eriam arius FX ficduplus BC: fi
angulus A fit triplus D. & arcum
FUKL & ipfiusBCfittriplus: &.
ficin infinitum: id quod idem eft -
acangulos cum arcubuseffe in ca-

dem ratione.

Etquiaanguli A. E. funt femi(-
Nnn 2 " fes
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fes angulorum D. H. etiam illi
cum arcubus candem habebunt
rationem.

Pagrs 2!

Hzc ex prima parte facile de-
ducitur. Se&torum DBC. HFG: -
anguli G & H funt zquales : ergo :
arcus BC.FG: & latera DB. DC.
zqualia HF. HG': ergo fifuper- *
ponantur congruent: Ergo Se&o-
. res DBC. HEF Gerunt zquales. -

Similiter fi angulus GHK fit 0
F HG: fe&ores congruent,adeo-
que Sector GHK 2 fe&ori FHG
hoc BDC : Ergo feCtor FHK du-
pluserit (ectoris FHG (. BDC.

Eodem modo fi fit angulus
FHLtriplusD, eritarius FGKL
triplus BC : adeoque Seor
FHLXG triplus fe&oris BDC:
& ficininfinitum. Q.E.D. )

FINIS"




