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PRÆFATIO
AD

LECToREMÇ’

ELcmenta demonf’crarc aggra-
dior Euclidis, Illuflris Ma«

thcm’atici , qui mm propriis in-
ventis , tum abaliis inventorum,

1 quæ paflim difpcrfa ja’ccbant , col-

lcüionc &jufla ordinatione Mao
’ gai adeptus Geometræ nomen,

de omni Mathcfeos optime me-
ritus CG iladio: id quod abundc
tcfiatum faciunt rot doétiflimorum
virorum commentarii , I quibus
hæc Elcmcnta , quorum militas
paucos lacet, par milita celebrata.

fun: fecula. iAdmirandæ fane funt Tbeo-
num , Proclorum , Commandi-

A no...



                                                                     

PRÆFATIO.
norum , Clauiorum , Bettinorum,
8c aliorum nominis baud obfcu-
rj Mathematicorum lucubratio-
nes, quæ adco fertiles fun: ac
dilucidæ, ut univei’fæ Machcfeos ,

quantum imo plus quain fufficir,
exinde depromi quant funda’mcne

ta. Quart: ego, ne aâum agerc
videar sa aliorum folummodo re-
pctcrc diôta ,« quod rem ipfam
fpcâtatôc hujus Opufculi, quem
intendo, fcopum paucis cloquar.

- Omnium Mathematicorum, qui
in horum Euclidis Elcmcutorum
dilucidationc 8: .demoni’trationc
poflcritati fuamprobarcfategcrunt
indufirizm , non un: cadcmquc
obfcrvatur methodus-s aliis i-
dem Vetcrcin 8: ab Euclidetradi-
tum nobia i’cnvmtibus ordinem ;

,- alliis



                                                                     

PRÆFATIO;
aliis vero non mordicus iGi or-
dini inhærcntibus, [cd veriœrum
iiszcompreheufirum maxime na.
turalcm œnimplanribus conca-
tenationem, Ego negleéta polie-
riori’ hac demoufirandi via , lillo-
rum , qui ’Clariffimi Geometræ’

authoritatc ducumur &vmcratio-
ne , calira fequor; in quorum
partes me vcl nuiez Ixæc trahit ra-
rio, quad illis, qui borum Ele-
memorum noritia jam quodam-
modo (un: imbuti , ad fublimio-
ra Veterum- Mathematicorum e-
.volvenda open. faciliorem longe
fuppeditarc mihi manuduâioncm
vidcanturôc aditum. - Lice: ab al-
terà parte minime fualaudcdefli-
tuendi fin: , qui libcriorem incun-
tes viamôc rerumipfamm , quan-

t A 2. mm



                                                                     

PRÆF’ATIO.
tlum ’fieri potefi’ , naturalem fê-

qucntes duâum , proprio ingenio
8: ratiocinio liure ’maluerunt
quam Vetcris jurare in Verba Ma-

gillri. n
ln quo laborum genere baud

pofiremo loco collocandi film:
clariflimus Chril’lophorus Stut-
mius 8: Ignatius Galion Pardics,
quorum alter nation: Germanus
in (un Mathefi enucleata , alter
ex Galliis orrum ducens in fuis
Elementis Gcometriæ, mon folum
Euclidis omnibus, verum etiam
præcipuis Apollouii 84 Archi’me-

dis demonllzratis theoremaribus ,
baud exiguam fibi apud polieros

r gratiam conciliabunt 8: laudem.
Cumautem hæc Metho’dus , ut
modo dixit, nos ab Autiquorum

" de-



                                                                     

- PRÆFATIQ i
demonl’trandi fontibus alienos
reddat nimium , prælëriptum Eu-
clidis porius quam alium fequi:
placuit ordinem ; cui tamen me
non ira mancnpare in animum 1n-
duxi meum, ut illum ullo in lo-
c0 invertere nefas duxerim : Si-
quidem Benignus compelriee’ Le-

âor me non raro in demonfiranda
aliqua propofirione fequentem 86 v
nondum demonl’cratam vocare in l

auxilium; quam tamen transpo-
Gtionem baud mediocrem affer-
re facilitatem non minori cumx
brcvirate conjunétam vidcbit is ,
qui infpicere dignabitur nofiram
demonflrationem ad ç Libri I pro-
polirionem , eamque confcrre cum
Clavio, au: aliis , qui buic Pro-
pofitioni multo plus quam altero

’ A 3 ranto4



                                                                     

PRÆFATIO.’
tante longiorem accommodarunt.
demonlirarioncm; cujus prolixio
tas multorum ryronum vel maxi«
1mm in difcendo frangin confian-
tiam; prætcrquam quod fuæ de-
monflrationi immifceant æquali.
ratemangulorum infra bafin , cum
duo æqualia produéra fin: laiera: i
qnæ tamcn æqualiras iliius Pro-
polîtionis primarium minime fa-
eit fœpum. Cui malo ab omni
parte noPcram demonl’crationem
remedium aliène putamus. Ncc
huic rranfponendi methodo limi-
pulum Mathematicorum figir ri-
gor, qui Paralogifmos, Princio
pii petiriones 8c fic chaos Circu-

- ios evitan’di [indic omnem fuam
vim referens acceptam, priomm
Par pofieriora haudquaquam ada-

l v . mit-



                                                                     

PRÆFATIO.
mini: demoni’crationem. Sic e-
nim nol’cris ordinatis vdemonib’a-

rionibus , ut pr0poli riants præce-
(lentes ope lequentium deman-
liratæ, barum demOni’trationivi- h

ce verfa non iterum inferviant ,
in il’cum (copulum impingendi

ne minima quidem labormus
peticulo. Cæterum 1’st Deman-
i’trationibus Mahodum Algebrai-
eam applicuimus quodammodo,
ira tamcn ut a ryroncdebiram mon
relpuente atœnrionem facile intel-r
ligi, poilint ; præferrim fi pagi-
nam , quam fignorum , quibus
mima: , dabimus interpretem 8:
huit: præfationi immediatc flib-
jungemus inipicere non reculan-
rir: quo faâao rotins plurimarum
propoficionum demonflrarionis

. curium



                                                                     

PRÆFATIO.
curium ’ nullo negorio [latim com-

prebendet. xProblematum quidem conflru-
&ioncs ira difponimus, utfingulæ
illorum partes vcl primo difflu-

. guantur intuitu ; Theorcmarum
vero propofirionem liarim diliin-
ôta , fi quæ defideratur , excipit
præparatio , quæ claram ac perfpi-
cuam comirem babet demonftra-
tioncm, ut ficomnibusôc Proble-

- matum 84 Tbcorematum partibus
farisfaé’cum fitabundc. Qid au-
tem porro in fingulis Libris , præ-
fertim quinto, præl’citum fic, non
meum fed æquum Benigni Leéto-
risel’co judieium. Cujus tamen fi-
duciæ eam non poliulo interprera-
rionem , ac fimibi ipfi perluadere
velim proveétiorum ad alteriora

afpiranti



                                                                     

PRÆFATIO.
afpiranri ni hil hic defiderari curio-
Grau; cum non ferculadoé’torum

palato grata virorum condire , led
Tyronum Mathematici Prudii-cu.
pidorum vota qualicunque hoc
mec imple’re labore unicehabeam
in fcopo; quem li mibiallequide-
tur, mm 1in idonea forma edito-
rum, quorum jam diu laboravic
mus inopia, exemplarium delc-
âum fupplendostum quam pluri-
mas borum Elementorum propo-
fitioncs noxio prolixarum’ nimis
demonflrationum nudatas invo-
lucre , in clariorem . ur fpero pro--
ducendo lucem; abunde fururum
Puro, quod mibigratuler. Hilce
vale, Benigne Leétor,& li quid hoc
opufculum continent proficui , in

i muni verte commodum.
* l ’ Ex-



                                                                     

EXPLICATIO
NOTARLIM.
NE firmans in demanflranda

ardari «Je! minimaux injicia-
mu: marna , datant in waatio-
ne liberamu: fidem, illique nota-
rum ac [Ignorant , que demonflm.
limant heurtai znfervire feri-
nnu . figm’fikan’onem fabjungimur.

I.
Nain 30 fignificat æqualitatem;

ut du) B, idem :fl «li dira»: A.
cf! regimba B.

2.
Nota 4 indicat mzy’oritatem;

quarefi atrium: A 4 B , intellxge
A cf! Major quam 8..

3- t
Sigma» a minoritatem expri-

mit: quam dm B figmfimbit d
a!) miner quam B.

4.. Nota



                                                                     

ExPlicatio Notarum.

4..

- Nora 4- .72a] plus figm’fi’mt
Addition"): g adeoq. A-l-B, idem
fit uÀcumB, velzIÛ’Bfimul;

i « ml Bipfi A addendum (fla.

5.

Nota -;- [en mina: albumo-
nem dicit : ut A -:- B fignifirtt
A mima B: w! A dzmpta B:
’08] B 46A labiralqmdam (fi;

6.
Si crama! alicubi Inc formula.

A au Bi A
D au Cf ’

A-i-l) æ B Ar- C.
intelligendum eji ab and parte A
(Tl) debereaddi. ut etiam ab al-
tara parte C addendum (Je ipfi B :
(71mn priera»: [ummam 11-45-9
(je (quidem pofleriori B JI- C.

par Axiome [alitez primant.

1:2 Si



                                                                     

Explicatio Notamm’.

7- V ’
Si une [de afin: tell: au.

guatio . .A æ BAS
I D au Cl

A-e-DæBe-C.
illd figm’fimâit’ ab and parte îD

fablmhi debere ab A , ut à ab al-
tem parte C a B , à un» primai»
rtfiduum A -:-- Æ pofleriori B

C gy: agnela. -
8.

r t Eadem formula etiam non mm
orcarret applicata [ignis a a .
ho: mode.

AsiBJA
DæCJ’

AmDaBma.
Agel.

B]
DaoClA’

’Athofimc. t-
r. v- i à.



                                                                     

- Explicatio Notamm,
à tu»). intelligendam efl pofl fa-
fiam additianemfizmmam A .1- T
cf: w! majeur» in figura 4 w!
minorer» in figue la quam [mm i
B J,- C.

Ntc aliter [î Inca) A nacarat)
S ’08! S (denctabitur "Marin
(La-D eflemjwin figue slave].
naira: in figue la quam "Main:
B-r- C. 1’4qu ex navrera 7 [un
daritjundmmtm;

9. i
51’ in materia proportionna fa

oflèrat.

Ve! in numeris

4. -- 8 2 3 I 6. j
denotat quantitatem A fifi baht
n ad B, [fait C fi baht ad il):
ce! numeram 4. [e Mer: admone-
rum 8 , I fiant 344 6: adeoqae ifla
quatuor (fi praportiaualia. .

* 3 10. Li?



                                                                     

Explicatio Notamm.

IO-

Litera X un): dauba: panai:
«trinque. notata lm mode -- x -
figmfimt mullzplicationem au: fi
ocarina: A .x r B. defignat A
par B multiplicande») eflè. a: in:
fiat refiangulum AB. Eadem mode
4. - x - 8’ figmficat 4debere mul-
tiplicari par 8 : que 14men mul-
tiplicatio non femper aa[aloitnr ,
ut clama: pateat ex quanam mule
tiplimtiane alignez! pradaâam fit
grneratum.

1 r. s

Nota D, cujus mania laura
Ian: aqualia, figmfimt Quadra-
tum: ut D AB idem efl ac Q44-

* dratum dB.

Il.
Nota D, cujus latera flint in-

lqualia , danatat Tarallelqgram-
mura Reflangalam, w! fimplz’ci-

" ter



                                                                     

Explicatio Notarum.

i m Refiangalam; a: [i oecurrat
C30D, idem erit ac Refîanga-

[am C D. a ’
i w ’ , 13.

Nota J fignificat radium ali-
oajas quantitatis 3 ut J dB, de-
notat ex AB extrahandam efle ra-
dium: fimiliter J 1 2 volt. a: ex
I 2 extrabatar radin . and non a.
liter quam fer j 1 2 defignalar.

l 14..In demonflrationiaa: non pan;
ci: quadam litera amarrant , in-
fra je imitant feripta. cum [inca
intermedia ,- quad ubique in germe
lignifia: infiriora laperiorioanf-
jeaqaalia 3 a: promde inferiora
in loran: [aperioram de f aojiitaen-
da a: alarpanda: quemadmodam
boa in [pente etiam notavimas ad
demonjirationem Calais. Tro-
pofit. 35. i111. Id quad eriam in
profil. 36.11]. probe mandatais.

, l ,-



                                                                     

Explicati’o N otarum";

g Similiter in Troportioniaa: bar
* obfi’roandam efl bene , quando
and quantita: eolloeatar .[apra a.
[i401 : Inn: inferiorem legendam
eflè pro laperiori, mm [apponang
tar inter [à agonie: Mfe: Exeniplo
fit demonjiratio propofilionis 3, V1. .
que al? pag. 4.1 1. que fic haret .

Tri. Z - Tri X :2 AE[ BC.
feu Y.

direndam efl Triangulaai Z v [à ha-
bet ad Triangulam Xhoe efl Trian-
gaIamIÎ: [tout bali: AIE [a mon
ad oafin BC.

1 5.

Tro oitationiazo: marginaliâaa
.notandam primant nameram mi-
,norem fignifieare propofitionem ,
jeeandam triera majorera denotare

. libram: ut 4.111. quantam A pro.
pofitionem Libritertii dira : Ûfio
pana in omnibus alita".

; ,E.Un.



                                                                     

EU c L’IDIS...

EqLEMENVTORUM . *

"lnm unau si.
i

I Vm fcientiæ iranien folumÀ
s - mode mercatur ma cogniq

rio. quæ excertis 8c indu.-
bitatisdeduëta principiis, omirent
Vel leviŒmæ dubitationis difcu-
tit. nebulam; Mathematicæ pro;
cul dubio difciplinæ maxima cum
jure hoc fibi vendicant nomen.
Cum enim in aliis difciplinis tain
fœpe de conclufionibus non aliam
0b canfam quam principiorum
ambiguitatem contentionis ferrai
reciprocetur; Mathematicæ velp
0b hocfolum illis palmam præî-
ripiunt, quad conclufiones cf.
ferant. non ex verifimilibus 8:
afl’enfum etuendicnnt’ibus . (cd ex,

fimplicifli mis 8: inconcuflis dedua
fias principiis; (and enim’r certi-

i » w k A tu.



                                                                     

w . Externat: " ’ l
tudini 8c veritatis propagatiani
magie contrarium, quam in aliq
cujus materiæ Îpertraétatiane de
’varia a: nunquamfere fibi limi-
li vocum fignifieatione (æpius rem
petite dilpuratio? Œid nos in
majorem circa conclufioncs deji-
cit fl’u&uarianern. quam (i illas a
fuperliruamus amarrionibus au;
tomera affumtis, au: non probai

l ’tis? quorum unumficontingata
ù veritate recedentes in turpiflî.

mum incidimus errarem g quad
fi vera alterius femitæprementes
vefiigia veritatem aflèquimur .
non firmum uof’trum ratiocinium
fed cafum nos eo deduxiffecerto
certius exifiimandum cit. .
’ A quo duplici vitio Mathe-.
matiei fefe omnino præfliterunt
mueras? tum Definitionum fila-
rum claritate omnem vocabula-
rum8eterminorum. quos in dag
mon’ltrationurn progrefiir adiri-
bcnç . ambiguitaçcm tolleudois

. .. tua:



                                                                     

Lr un Pur-Mina; 3
tum .præmifforum. Axiamaïum
evidentia a: naturali certitudine

-.firmiflimum’ demonfintionibus
fubfiruendo fundarnentum. * t 7

Hinc cit quad Radia Marne; .
maties, ex primis a: fimplieiflia
mis emergen’tia principiisad tan!
fuinme perfeétionis falligiuni
proveâa cernere licet. Hinc et!
quodillæ lèicntiæ, quæ in Tua .
initio&quafi nativitatis marnen- a
to bruni repercôr pulverem lam-
bere videntur. refléta terra par,

(acromvolitantes, ad ipfum Cœï
hlm afccndant. illiusquc aliisim
aeceflà areau: inconcuflis caiculi
fuifubjiciantlegibus. , i ,fi t

Horum autem Principiorurn ;
quibus tata Mathefis onum. pro. ,
grefi’um . omnemque qua omi-
net evidentiam acceptam refer;
in: debdt, genet: fun: tria: De;-
finitiones. Poflulata, Axiomata.

la ’ brime:-



                                                                     

t *.--Eu;crmp,rsæ: î a r.

rï)raierai”:Trames.I.
I. -Tan&am je]! . raja: i par:

niella. . a . Iw: facile concipîmus tale punâum in
scrutin natura. minime dari. QuicquidÏ
gaina cil, au: ad Spiritum referait au:
ad corpus: ricino- autem facilefibi per-
fuadebit fcientias Mathematicas Spiri-
üm’aut res f iritualcs 8c ornai materia

arrentes pro (go (objecta affumere , cum
agatlde corpore quatenus menfuram 8e ad
aria corpora proportioncm aliquam ad-
mirât : made pare: omnc punétum quarr-
tgmvis-parvum concipiatur , pertinerc ad
çprpus , elle iplum corpus 8e æque ac cor-

us trinam admittere dimenfionem , le.
longitudinem latitudinem 85 profimdita-
rem : licet enim punâa poffint accurrere
ïdeo’ minuta , ut harum dimenfionum
décriras diflinâio vel intenfiflimam ferr-
(hmm fallat aciem , longius tamen paten-
rern vim nol’craruin Cogitarionem non ef-
.fiigiunt ,’ cum kipper in illis deflinguerc
lices: pattern dextram a finiflra ,1 laperio-
trem ab infériori. Ï A ’

Si veto ab illis punais in noflra ce-

rÊ:



                                                                     

Lulu Paume. f
’ tiane trima) main dimmlionem ù-

fi’iîlnmus, eamque lice: au. propriam
&lemperinlrzrenrem . in illis non con.
fideremus -. obrinemus purifia Mathe-
matica; quæ ad lenfum nollmni relata
acuriflimæ acus imprellb vefligio aliquo
modo defignari pollunt , in que feulas
dubium relinquunr , urrurulongimdo la.
rirudïnem fuperer nec ne , anvcroiatitn-
do longitudinem excedat :8: mm qua-

. liber ex bis profunditare lit major.

a. Liner: vero brigand; Miln-
dini: «par.

A . . B
Quemadmodum a parte rei non de:

tut punâum omni pralins dimenlione
carens, ira nec datur lino: longitudinis
tantum capa: z quam etiam pet abim-
&ioncm in lima unam antan) confide.
tanins Idimenlionem lecundum longitu-
dinem , fepolîra’larirudiue cum profun-
,dirare. . Ad cujus œnliderarionis imita-
rimeur in Commuuî virai ulu ulnarn re-.. A si. . .



                                                                     

a, . Eucnrnzt.
bus menfurandis folumniodo abîmai
mus feeupdum longitudinem , reliquis
dimcnfianibus in latitudinal: a: profundi-

tatcm negleâis. .
Cæterum lineæ gçneratîonem hoc

mode concîperc licet. Si confiderèmus
puna-am quoddam in aliquo loco con-
flituËum inde movexi inciperc ; ira ne
motus fui vifibflc relînquat vefiîgium; -
illnd nabis exhibebit lineam hoc mode

’  generatam.

4 main autem illud punâum ab anale. ’
co ad aliumfmoverî potefi vcl par viam
reâam vel pet curvam,  utividerc en in
lineîs AB. C D , inde orîtur fine: di-

  vifioin Reâtam vel Curvami

. 3. Lime «à»! ternirai fun:
21422614. .

’Hoc facile intellîgîtur ex limez jam

. alla: genemione; quad nimîrum idem
’iHud punâum quod in principîo fui mo-

tus cratlin loco A vel C , in fine per-
lhvcniatacfubfiflat inlocoB vcl D.

. 4.. Ligue "En afin-qu; ex æquo
(«mariant pantin. I ’ W!



                                                                     

- Luna-P1114113; o :7
Ve! cuius panâaextrcma obmnbranx

and: media , . nVe! minimaearum, qua: punâ’oacl .
fin: duci pofihnt. Jung eArchime-

Ex quibus par dcfinitioneskcontrarïu

facile innorefcit quznam fitLineacum.

A. 5. Superficie: a]! quiangitu.
zinc!» lafitudintmque tentant b4. .

fit. . .

Sîcnt non data: pnnôtum cum nana?
nec fine: cum nm tantum dimenfione, ù
fic 53:11:,me rei non datur fupcîficies
cum dahus , (c. longitudinc a: latitu-
dînetanrnm, («lofa profimdîtate , na
îdcirco mon» tannin: cogitandîm on
teliqnis (quam: ac in corporc non con-

Gdctunno A , - Su-n



                                                                     

:8 EuCL un a:
Superficiei autan gonciationem hac

ration: cohéiperc pofïumuE. i

. Cogitcmus punâum A verras parteè
, inferioreé motum defcripfiffc lineam re-

’&am A3; deinde eandemvlineam A3
., moveri incipcre valus partes dextras ’,.
doncciinea AB peiveniat ad locum DC,
dPatet iflo mon: punâum A dcfcripfifl’c
lineam AD , ,8: punétum B linnm 3C;
quemadxirodum etiam omnia purifia in-
termedia liriez AB fuasiineas idefcrip;
fifre concipicndum en : ut ex rali matu
fine: A AB gemma fit Sugerficies
..- 4’ ..-,.-.,....... w... J.

. .lb

6. Superficiei autan; QXÎÎC’MC

fait; liiez.
gnon! facile innotcfcicvcx illis qua:

me: fuperficiei generationem mode di-

«âafunt. i in -" .
. Ogcmadmodum autem ante: pro di-

  verra motus via vidimus lincam genet:-
Ixiaut Rcfiam aut curvam; eodem etiam
modo.’ pet diverfum lineæ motum fu-
perficxcs defcribirur zut Reâafcu Plana

l fiant Cana.

V ’ " 7 T14?



                                                                     

La". P9. une. ’9
’ 7. Tian [ùpnfidn 0,0. que

lltfiûIwiflfljÆflltfla.

Quæ ante: de linea œâa dia: fiant;
fimiliter hic applicari pofl’unt.

Hinc nulle negotio intelligitur
mm (itfinperficies cana.

i 8. Plana: au»: agada: e]!
durant [immun in plana f: mir -
m fafigfllfillm à nm indirtflniu

jqrentium, 41min; dallera: i71-
rlinatia. i

D

la

A B
Ad conflituendum angïilum I glanait)

en angulum in fuperficîe , requmtur.

- f maman am. .J,- UIdpç 1111:3 cBm 8 z. u.



                                                                     

’10 l ’EUCLIDIS A
z. Ut non jaceant in direâçum, [cd

un: ad alteram inclina, ;
Quemadmodum [1!!qu haut; con-

ditionem cernere licet in angqu CAB .
ubidua: Iineæ AC. A8 , fe invicem
tangentes in punâoiA, non jacent in
direânm , (Cd ad fe mntuo inclinant;

Non autem pandores nec plut-es dua-
bus adangulum planum exiguntur lincæq’

Non paucioœs , quia fi mica ifia li-
hea dividatur in duas, duæ i113,- fibi in,
cebnnt in direâum; id quod repugmt fe-

cundæ conditioni. ’ -
i Non plates, quia ex;gr:tertia, AD;
li .cum reliquis in codem fit piano, non
unum fed duos fadet angulos DAC,
CAB 1 fi vero fit extra planum reliqua-
tum lineatum,. non angulum fadet plat-i
num , fed folidum, cujus Definitionem
Euclideslibro x1. nadir.

Qfia jam natura anguli plani confiflie V
in duarum linearum ad fe invicem incli-
natione, patet angulialicujus quantitatem
non confifiere in majori vel minon ion!-
gitudine linearum: Ted tantum in illa.

’ mm maiori vel minoriinclinationq dua;
enim.line:c majores eaudem pedum ha-

. [me inclinationçm cum duabus minaude

’ u .ui:



                                                                     

L1 in". Parrains. ne
bus , minime mutata anguli quantitate. a

-Deinde notandun Geometras ad de.
fignandum aliquem angulum tres adhi-
bere literas , quarum media punâum
denotatad quad lineæ angnlum coatis
nentes concurnmt. Il: ad denominan-
dam angulum qui ad punâum A , con-
fiituituraduabus lineis AC. AB. [cibi-
tur angulus CAB : vel ab altera patte
sanguins DAC e11; qui in punâo A fit
alineis AD. AC.
. Nos amen: brevitatis & perlpicuitati’s
gratin in fequentibus non femel loco
trium literarum angulo defignando adhi«
bemus unam ipfi infcriptam.

Utad nomimndum anguium DACJ
efleremus angulum P. fic etiam lotoano
guli CAB feribemus angulnm 0.

9. Cm): «un: continente: 471.5

galant lime funin: "tu. refila
lima: appellatur angulux.

Accedit Euclide: and an li divifionem;
’ Supra vidithuslinea’rnrn oefl’e genera,

feilicet illas effe vel métas , vel curvas.
Qui: autan au: tribus divertis média

potina: confinai, (durcira: cum ni

" B 1 - au



                                                                     

’12 r 17.1101111715».

fia: verrefla cum curva; velcurvacmi-
curva; hinc miam trier oriuntur angulo:

rum genera. I . II Primus quippe tains fuppedxtat angua
nm reâilineugn , teujus Definitionem
hic tradit Euclides.

Secundus tains nobis da: angulum
mixtilineu’m, cujus mentionçm fadant

videmus in Libro III. Tertius denique
eafus conflituit angulum curvilineuma

Io. Cam «me rafla dB refit
CT infiflem dans jugula: ABC’;
dB?) dyade: inter jefarit; Re-
flux a]! «targue aqualinm angula-
rum: (7’ infiffem rafla dB ww-

Itur Terpendimlari: lima: ’67).
mi infijiit. ’

c -B
Anguli ARC. ABD dicuutur Rôti, p

I qu’a lmeaABg ipii CD in diteâo (in:

’ i . . m.



                                                                     

L13". P118163; 13’
infini: , utiabuna parte non magis incli.
net verfus BC quam ab alter: panevetg

fusBD; p .
; . à. n. Chalut qugulu: EBC a]?!

qui rafla ABC major 0?.

n. Haras, ocra EBD . qui
rafla 1B9 miner efl.

In tribus bifce defioitionibutEuclidei
nadir -anguli reâilinei [abdivifionem
etitam a triplîci linearum inclinationi:
orma;. qua: ab utraque parte vel en ce

quali35 vel ab una partemajor alteta; vel
ab una parte miner altera: ut in Sche-
mate viderc cil.

13. Terminus eflqùod 45:14qu
a]? minimum.



                                                                     

u. "Eucn’tfnxaapï
Ut punâum lineæ :I linœ faperficiei

fuperficieç emporia. a. r.

14.. Figure plana: [aperficin
plana , and val plan ashram am-
dique terminata. ’ ;

Cum lima; linr velareâæ vel c’urvæ; ’

illæque tribus modis poflinr couiungi;
figurarum planèrum inde oriuntur ne: -
fpecies.

Curvilineæ , qua: vel una val pluribus
Curvîs terminantur. LUn’a terminarur cir-

culas , cujus definitionemifiatim tradit

Euclides. il Ï .Mixtilineæ, quæ partim carvis par;
.tim mais terminantur t huc pertinent
.femicirculus 8: feigtnentum Circuli.

Reâilineæ qua: folis reâis terminale
tut, (puæ comprehendunr omnia poly-
gona ive regularia five irregularia.

15. . 01’"qu :fl figura plana
[ab and lima cama îDCF cam-
prebenfay, que «voteur Teriphe-
ria: wigwam al une purifia 21m-
rum que intra figurant fun: paf-i

L I l Na



                                                                     

L 1 nua-Pu. t nus. f,
t4 ,I rudenter redît 43..
.ÂC inter le 19341::
fini. .ll. l l

i lPropo’nit- Euclide: defiuirioueml i (Il).
sali jam’dcfctipti, cujus deliœationem
8l. mutationem hoc mode, c’oncipere

unaus, Duaa fit quælibet reâa liuea
AB. cujus unaiextremitas pAponatur im;
muta a: afiîxa piano; aireraiveroiexitrel
mira: B cum tata liuea movearur circa-
pun&urniA, perlera A1). AE. AC.
AF , donectandcm redear rad locum"
AB. unde moirai cœperar: ifla linea .
A8 hâczcircunrduâione defcribet un

culum BDECF. V
Ex qui deicriprionis forum pare:

omnes Radios cujuslibet Circulieiiein.’
ter (e ,æquales: cum linea AB, cujus
circumvçlutio’circulo ortum (ledit. pei

outilla



                                                                     

’16 Eucnlnu
omnia Inca, ’AD. tAEc AC a: Emilia
tranfiit, 8.6qu116 Punâumfi B fait 31L.
quapdo’ in punâis D. E. C. &c. adep-
quelineæ AD. AE AC, funt æqualcsi
eidem lineæ AB. p l

.Hinc ianfÏCtîam immediate requirur
omnia punçîta icircumfcreu in; DCFB

xanthe-rififi??? PME.

" a .. . Il p16. x Illad autan: [influas A.
centrant cirâhli ditrtar.

17. .îD’iaraeter Circuli e]! rafla

autan»: -BC par Centra»: Audran
674. à atrinque in punais B. C.
parapherià remania; qué Cirç
talma bifurqua: fêtai;

p
L

’ .Utlînea in Circulo duéta fit Diamem

ter duæ requiruntur conditiones.
a I. Ut tranfeat pet centrum.

Il. Ut ab utraque parte terminaux

in peripheria . -Adeoque omnis linea, harum nul-
lam aut tantumunam habens conditio-

y au"), Diamerer dici nullomodo pareil.
Cætemeiamctrum circrdumdivide, t

: W



                                                                     

LIBB’R Pklkus. »17
ce bifariam pater ex eo quad tranfeat
pet Circuli punâum. quad ex omnibus
medium cil .- quia [cilicct cil medium
omnium Diametrorum que: in Circule p

duci pollunr. - ’
chuitur jam fecunda fpecies figura-

tum, trempe mixtilineæ. I -

1 8. Semicircula: jutent -BïDE,
C431]? figurakquè cantinetur !
[ab Diamant: BC, à dimidia
circumfiïrentia MEC.

I9. Segmentarrr circuli efl figu-
ra que cuntianur [ab gambe: re-
fin’ circula infiriptu à. ubfcrflà

paripberia. . K I
chmenrum, exclura remicircula, cf!

duplex , vel mains Semicirculo , ,vui

minus. lSegmenrum mains cl! illud in,un re-

pentur centrum. 4 v .Segmentum .minus cil illud quad cané
tram non commet.

Nunc Euclidès aggreditur tertiam (po;
cieux figurarum le; reâilinearum.

C , zoo. Ra



                                                                     

.18 . iEIJCLIDiIS;
20. Reëîilinu figure finit qu

[ab rem: lirais cautinmtur.

Diflinguuntur autem rurfuç hæ figu-
ra: reâilineæ in tres fpecies; vel enim
faut Trilateræ; vel Qudrilareræ; val

’ Multilateræ;

21. Trilateræ quidem figura
faut, qua [ab tribus.

a 2 . éàmdrilateræ une qua fu6

quatuor. -23. Multilateræ clanique que
[ab pluribus quam quatuor "flic
pamprehenduntur.

I Generali vocabulo hæ dicunrur Multi-
Vlat’cræ ad infinitum nominum cvitandam

multitudinemr - l
Jam cum figurarum reëtilinearum pri-

mam fpeciem confiituant figura: Trila-
teræ, feu vulgo fic diâa Triangula ,
illorum divifioncm. propanir Euclides,
pedum ex. Confiderationetum larerum ,
arum angulorum , quorum numerus (ln:
8c il omnibus figuris a rectilineis) en:

i i - h A æqua-



                                                                     

L1 un PRIMns. a,
æqualis: quippe triangulum rot conti-
net angulos quor larera.

Triangulum rcfpeâu laterurn cil tri-
plex -, Æquilatcrum, Ifofccles, a: Sca-
lenum.

24;. Triangulam tquilaterurn
dl , quad tria me"; baba: aqualia.

A.

B 025. Ifofceles laurent. quad duo
(amarra haler aqaalia dB. AC.

A

zæ

Ç a :6. Sali.



                                                                     

.- ao Eucnrnu.
26. Scalenam darique gandin]: r

inaqaalia hale! lateraf

SecundaTriangulorum divifio pro fini-
damento babel: tres angulorum fpecies..;
(c : reâinm,obtufum 8c acutum; bine enim
Trian ulum dîviditur in Reâangulum y
pbtulângulum, 8: Acurangulum.

v 2 7. Triangulum refiangulum ejî,

qu imam hale: angulum reflua:

1130. ,A

fi;- ’ :8. on:



                                                                     

Luna. Prunus; if
28. Ootafangulam efl . and»

au»; bolet angalam CT oka;
fin» id a]! majorera ratio. À

29. Acutyangulum deni a:
tu: angulos. F. G. H. haïe: il:
tas. bac efl. minoresjet’io.

a . a! ’
chuitur jam femnda..fpecies figura-T

mm reâilinearum : fciiicet Fiauræ Qu-
drilaterær H2 auteur ab Euclide recen-
fentur quinque: Quadratum: Figura al-
tera parte longior ; Rhombus; Rhum;
hoiries; &Trapezia.

30. Quadratam efl, quad a;
quilaterum dl à reflungalarn.

Ï: ’, c in M4



                                                                     

2è l EUCLIDIC

1 31, dltera parte loagior figue
ra e!) , que reliangula quidem, a:

i coudoiera non e72. ,

’ 32. Rbomlus auteur. que e-
ffilait"! guidera. lad refiarlgula
mon eji. H-.. ï .

il 33. Rhomooidesd efi , que ad-
werfa à lutera à angulo: aqualia
anar le habens , aequo egailatera
dl , arque reflangula. a

34. rue



                                                                     

1.11151 Palans"; 83 i
34. T rapezia Jeniqae Jimmy ’

reliqaafigara quadrilatert . qu
adnallarn en quatuor praeedenti;
bas referri poflint.

3;. Relie lima parulie]: [en
aquidiflantes 1B. C9 fient, que
in eodernplano exiernte:,é anim-
que in infinitum produêïa , adean-
de»; diflantiam a fi invleem ma-
nant "mon: 3 ideoqae nunquorn
concurrent. ’.

A ’ B

C DNon omnes lineæ , qu: nunquam
cancanant , parallle drceudæ flint;

,7 , au



                                                                     

a; a Euchnrsî.

cum dentu: lineæ . uæ lice: fimul in in-
finitum producantur-, ira utad le ininuo
in infinitum magis ac margis accedant ,
nunquam tamen concurrent; ut Hyper-
bola a: reâa linea 3 Conchois 8c rifla
linea; Duæ æquales Parabolæ circa can-
dern Diametrum : quæ idcirco nequa-
quam dicendæ flint parallelæ.

Unde facile manifeflum evadirad n23:
turam parallelifmi neceilario requiri a:-
qualem ab omni parte diflantiam: quam
couditionem ab Euclide omiflam nos
cum celebcrrimo Tacqueto adjecimus.

Cæterum linearum parallelarum , qua:
i Euclides ut jam defcriptas confiderar ,

generationcm 8: delineationem duobus
marlis concrpere palliums.

Œ’l.

- - ,. au;



                                                                     

LI’B’BR’. PRIIMUS. l .3;

Palmas. Menus,
Ponamus liueanî CA perpendiculariu

ter infiflere lincæ AB , in angulus CAB
fit reâus; deinde cogitemuslineam CA.
un: fur"; extremitate mOverifuper lincam
A8, ut femperipfi maneatjperpendicu;
laris; fi jam lineaCA hoc rua matu per-
vencrit in DE, punâum C defcriptam
relin uet lineam CD , quæ nunquam
pote magis recedcrealinca AB, necad
îpûm propius accedere, cum linea AC
durante (no matu femper firent cadcm 8:
fibi æqualis: adeoqualinea CD in omni-
bus fuis puuâis imaner cum AB in ea-r
dem dînantia,.& fi ilie motus lineæ
ÇA in infinitum duraret , etiam linea
CD in infinitum ab AB difiaret, adco-

ne mmquam cum illa concurreret: un-
e jam certo Concludcre liter lincam CD

hoc modo gençratam lineæ AB elle pu.

rallelami . 4Deinde cum jam confietlineam CD
non poile magis in luno puuâo ad li-
ncam AB acccdere au: ab illa recedere.

mm in alio, fequitur lineam CD ad.
[incas CF, CAbabereæ ualem inclina-
tioncma Mecque pet d ’I’onem Fer-q

t - ’. H D r I i peu. l



                                                                     

, uEuu-ntnra
dieulariaangulu, m DCA elfe reâum;

gamma; angulo CAB quipofirus en:
ruâus: adc q ire-duos angulos interioreg ,
AGI): .ÇAB 6min! fumtos eiÏeæ une;
duobus reé’tis, Id quad naturaÏ para lela-

’rum AB. CI) hac ratione dçICriptarpm

Emilia? quliiiiir l l
l . y

1;,n âaçunnus Menus.
3 Ac! lineæ KL punâum A concipia-Î

à . i u .:merlu infinitum producatur, nua nani-
inclmatrouem quam ad AK , AL aber
auteur titi-inique æqualis cil) annulait. A

’ A J cum l

’ pur faon nm AC perpendicularis, quæ



                                                                     

Lr au Panama; a;
cum quantifia. non-in union au!
ininori linearum la * . rad in
mimi vel minôri mclrnatipnç confinai;

Deindè ex allo quoiis Bi bogie
k temusiduci lilleam papendiç’ùlàçcm BLDË

a qui: etiam liCet infinité
illum aliam acquiret inclinatianem ab un
quam jam habet ad 3191314. .. ï

Çum jam linea AC in infinitum pros
duâa non oflit afcendereçperfus lapé-f
fiera nec de endere-verfusanferioia: li-
militer lin BD ctiam jn’iplinirum con-
neâltio’ra 1196 dernifliora petcre’
poflit , .ncdeflario’ requinf ifias limas
AC. BD-ifcm’pcr fautant tandem a.
fe inviccm dmantiam Mauriac polie
truquant; ideoque juxta me defiuitidè
nem illas elfe parallcla’s.

gerffiarninagmmiæn’ ,4»:

ventilatnozujh Ï? page:
gaulage flamenca. m’a?
difforma. a L537 .. . a

7. Cam ne» Mm tomme
iamderBfldaâa funin du);

que reül’iCF; HKIareriou: pas.
rafle]; [orantegDùmetrurn in

. t * j . .-



                                                                     

:8 5E70CL1D18  r *
 710 endeægutpunflo G,- itaut p4.
 îallelograminùm dtfiributcm. 1; in »

guataar parallelagramma; il a par
me Timide? non lranfit, [ci].-

.ÂGuGEI. àppgllantur camphrier:-
Ig arnaqua? cirre EDiametrm
confiflapg. a; C116   A k -

g P[;gis 11.1! Ï A...
:V AnTofluIm a qmirpnhfîo
«.1 «d www-a man»: :B «a.»

  Imam dB durera. - V
9:3 ’ ’rr L .

la Il



                                                                     

L 1 un Drains. zy
2. Et terminais «(tu dB

in :mtiùu’mrefia fichai: in G

[ V

"fï Ï AV
Ï. 3. LEI 16’ que.
liée: "à? JE, 416349. Æ.
tirait»): &[mhm



                                                                     

réd nsEuc’mau .u

ç M Été-4;:

1. Que fun: aide») affluât ,»

(5 inafilvzzt ’
i: Si xylidhbus aquaËËmL -

dantur tout mm: z valu.

: ïa. [Wh’îWW ÎÜWI’?

demn’kur», refila
agada.  *   ’ 4  "

4. Si inïgeçludilmsrgtqualïa dé

12624 ’1ij film Maki.  
fi 46 Iinæqmlgëkâ 25ng

41314:4 ,Îxnligudeùyt ï»;-

qualid; *’ -  j If d!
6. Et quæfi qùfdem [m du:

pliez); , (bien [am égarât

Idem intemgenaufia. de triplic’îbus;

quadruplicibus, quintupliicibus &fic in
 înfinît um; - - Î Î  - Ï

tu. v.   - g ÉÊ



                                                                     

anuîlïuxua- si
7.554qu-41W. dz.

midi); , in"! fintltçqualia.

Ncc hoc agiom: f: tamtam refirîngît ,

ad parta’dimidigs; (cd in tertiis , 
mais, in quints a; fic [mugira-infinitum

La] habçt vefit’aœm. ,

8. Q1342 magnant fibimutuo,

interfelwewlidæ  

r Si primo concîpîamus Encan) DE
fuperîmponî fine: A]! . in ut pima: ex;

mm: D. A.ut&E. B. coi aidant; fi-
milîter dmhîa puna: inter . cdia linæ
DE correfpondeant Omnibus mediiç
punais fine: A3 , prq cette bine afl’crcrq
podium: lincam DE efl’c zqtnlem li;
ne:  AB:’quîa omnc: partes lincæ’DE

cumuffim conveninn: par:
çàbuslinçæ AB. I ’ I’

ü Pénil;

r



                                                                     

"si .L.;Eucr,î15;gï Î

Deînde (ab qualibet inclination: ad
lineæ AB punâum A ducatur linea AC:
fi jam ad lincæ DE puaâum D duch-
tur Iinea DF . itautinclînatiolinæ DE
ad lineam DE , fit zqualis vel fimilis in-
clinationi Huez AC adlineam AB: 8c:
linca DF fit æqnalislineæ AC : ô; mm
angulus FDE .fupcrimponatur angulo j
CAB, omniacorrefpondebuntî: fciliccc
Dlinea DE cum AB, inclinatio cum in-
clinationc, 8c lima-DlI cum AC... Adeo-
qucjam nçn tantumlineæ congruunt [cd

,ôcanguli. .Si denîque ducmur re&a CR , ut 8;
FE , a: una figura DEF impomtur al- -
terî ABC : jam ctiam teytium latus FE
congrue: cum tertio latere C3; sidec-

D ’ . ) , que
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fatum triangulum DEF congrue:

triangule ARC : and: ncccffaxio fequitur

Imam alteri elfe zqualc. .v

9. Totumjimparge maju: ([1.

Io. 0mm jugulisrefli inuit
je fiait agrafes. » l

n. Si influa: rafla: A6...
BD rafla dB incident interiare:
(9’ ad enfilent partes angulor
A? Dg-BAD dauba: "Bis miao-
resfizciat 5 produôîæ du i114"-

Eia tamia» coïncident inter [ï

du: parte: , ubifimt iin anguli I
(11405:4: Mi: minons.

Çumdn hocv Axiomatc meqtîonem
fadât ’Euclides duamm linearum coinci-

dcntiæ , 8L duomm interiorum angula-
mm . facilinegotio pater illud aliquodmo-
do gafpeâum babere ad Dcfinitîonem li-
nearum parallelarum faperius traditam z ’
eunuque initiadcfinitioznc ne; tanin li...

. ’ nez



                                                                     

34: A Eaux»: a
neaîncîdens, nec duo-anguli- interîoren’

occurrant , fatcndum ingenue crit , hu-
’ jus Axiomatîs lucçmin primo intuitù son

apparerc tamtam ,quanta in præcedentibu:
fiatim afful-fit; imo quanta ctiam in omni-

a bus communibus (cnçentiis requiritur.

Ogod fi veto in mçmoriam revacc-
flms fupra allatos modes gencrationis pa-
rallclarum , putamus inde huic "Axiomatit
multum aflhndi polîgçlaxitatis. statuas

A En Gt: feeundum.’
un S

fic .-

L- Ïbî quîppe vidîmùs lineas patafiolas AC 5

ÉDlex fua natura &generationis inodo rez

airera ut duo anguli CAB. dDBA fint, re-
i,’ hoc cfi ifiius parallelifmi non aliu’d elle

fufidamenfum quam Cam magma: anus

.. . . "a A3 .
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sa! ab AC magies: magie tendait;
a

Luna humus. à; A
ABD fit métas; (quad femper fuppo- ,
aimas) ut alter BACetiam fit reâu; a a-
deoquc ut lino: AB perpendiculariterîn
liœam AC cadens etiam fit pctpeudicu1
,laris ad altcram BD. , .

Si. jam ex punâo A infialincam AÇ
ducatur alia quæIibet ut AE; ita ut an,-

Ius BAE, fit minoucéto: illa neceflr
flic fi prodgcatur magis ac magis debet
.recedere ab AC: quia alias deberctaut e
cm: patafiola ïpli AC , au: iterurn in alio
pumSto cumipfa concurrere: non prias,
quia habct punâum A commune adeo-
que in illo concidunt ; non pofierius
quia tuai duæ reâæ (parian: com [archen-
,dcrcnt , quad repugnat Axiomi fequçnti.

Cumimanifefium nunc fitlineam AE
magis ac magis recedere ab AC , olim:
puce illud non poffe fieri nifi il]: magie
ne magis appropinquemd alteram paral-
lelam BD; quad rangea in infinitum abf;
fine concurfu fieri minime pofIibilç èfl;

l cnim unius lineæ punétum A ab alterius
dine: punâo E ad uamlibet diflantiam
remotum erre concîplamus; à: a puna!) a
A valus E ducereincipiamus lineam ali.
quam brevem; illa fi producatur, adco-,

89-.
î
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neceEario ad’punâum- E magis ac mai
’ is accedet, danec tandem porto pro-
dufla perillud punâum Etranfeat. .

Si enim impoflibile fit ut par E tran-
feat , Ce duobus uuum verum eû; au: a
punâo A. ad E. non pofre ducilineam
reâram , quad repugnat poflulato primo :
au: lincahi- AE , fi quam proxime ad
punêtum E pervenerit , aliorfum fe de-
terminareadeoque fe fleâcre; quad non
potefi elfe nîfi ex reâa fiat curva: quad
tum ePt contra Hypothefin.

Duæ tamen adhuc difcutiendæ raflant
dîflicuitàtes , quæ linearum AE. BD ne-
cèflarium vaçiilare fadant concurfum. ’

Prima efi ,. quad Hyperbola a: méta;
Conchois 8: reâa ,* du: Paraboiæ arquas
les eirca-eandem diamerrum , fimul in
infinitum produâæ nunquam concurrant.

Œæ tamen dîfiiculras evanefcit fi con-
fideremus mais lineas efTe extra genus li-
ncarum, de quibus agit Euclides in hoc
Axiomate; expreiTe enim tantuinloqui-
un delineis métis; cum Affymptoti (in:

a (faitem airera) ex lineis mixtis.
Altera difficultas oritur ex Clarifiimî

Bettiniduabus mais (in Apiar. 3. 8: Æ.
ratio Tom: I. Pag. 354.) quæ lice: in-

n i ternes
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ici-nos angulos duobus métis minores gai;

tian: , fi producanmr tamen nunquam
coïncidant.

"Set! nec hocnofirî Axiamatis avide!!-
tiam 8c veritaœmlabefiétarc potefl. Cam
me: lineæ non fimçliciter feu renquama
’pu’nâta ad Punâum. Ted cum certa qua-

dam - condnione, (cilice: adjunêta pro-
portione producantur. Q: proportio-
ïialis Iinearbm produüio" bic ’nullum

omninababet 16mm. I i’ ’ i i

. I. Îz. ou "fifi: [fatum mon

comprebmdunt. . . L
1;; 0mn: v tata»; vfiiæquale

omnibus fuis partibus final
fimptis. ” ’

Quoniam majoris perfpicuitatis rafla
Matheniaticis in more pofiium e , ut
veritates quas demonfirandas fufcipiunt,
difiinâis aie invicem compleâantur pro-
po’fitîonibus ; . notandum efi hafce ptapo-

fitianes dividi in Problemata 6: Tbeore-
mata) .

Problema en: propofitioîn qua aliquîd

a 5* q- A E 3 Pro,-



                                                                     

’38- . Exemples, f ’
vproponirur efiiciendum, 86 conclufionî;
formula ramper talis efi: Q3011 ont fa- n

dendum. h A. Theorema cil propafitîo in qua 9:04
pictas quædam aut veritas de aliquaxe I
gain faâa 8l in figura jam vconflruâa,
Proponitur demon randa: &conclufio-
pis formula [emperlait Quod en: de;
monflrandum.

Coçollarium cil confectatîum quad ex

fa&a jam demanftratianeœanquam lu.-

crum aliquodcoiligitur. . . i
l Lemmaçfl: demonflratio 2mm: ali-

l cujus, ut’iquæfitî «magma clarine
cvadat a: brevior.

P n°9051110. I, ’V
hou. x. .. Super dans "a; "magna nahua

hlm equalaterum influant;

C



                                                                     

L’IniiqutM’us. f3,

. CONSTRUCTIO.

I I. centra A radio A3: ’dc- flotta;
feribe circulum BCE.. Ë. ’

Il. Centra B , codem radiai
BA, a defcribe circulum ACF.

3. Ex pun&o .interfeâionis
C b ducreétas CA.CB. brait];

Dico triangulum ABC cire æ-

quilaterum.”, *
DEMONSTRATeÔ;

A3 :0 AC- A ,’BA Jo BC. ° M”

Ergo AC au ne, d 1 3an
Adeoque triangulum ABC et!

’dæquilaterum. (Æod eratOfacicn- aman.”

nm.

x
Pro. e



                                                                     

:4.» EUÇLIDJ! -

Paorosllm o. Il.
haha. dal dam"! Pané-inti; cd dans
. J " refit: BC lequelein nm»: A?

poum. A)

CONSVTRUCTIO.

1. D’uçatur a C ac] A méta
profi. I. a ÇA. I
tu i 2. SupérCA b fiattriangulum ,

’ æquilaterum. CDA. -
: . 3. Centra C. radio CB dan
"du fèribe ° circulum. . i
l!aû.z.- 4.. .Latus DC d produc laïque

ad Circumferentiamjn E.
nota 5. Centra D radio DE e de:

feribe ai’cum cireuli EF.

. 6.



                                                                     

Lissa Palmus. in
’ f6. Denique latus DA f pro- nos. 3.
ducufque adiflum arCum in F. . .

Dico lincam AF cflè æqua; I
lem datæ BC. A I ’

DÎEMONSTRATIO;

S DF æ DE. g. "cmDA Jo oc. h. agé-
A’F :10 ce; in. ..

Atqui BC æ CE. Je. I hmm.
Ergo AF 30 BC. 1.. Q. EF. Un



                                                                     

.43 Eiucnfmxs
nous Paorosr’rro. du.

Denis dualmr rafla: influa-21
Mur A E5 736 ; de majori C80 mi-

nori A aqualem rafla»: de-

trabm. .

CONSKTUCTIO.

- ’1. Ad lineæ CB extremitatem

n, L B, fub quolibet angulo a pono
reüam BD æqualem minori A.

mon. a. Centra B radio BD Ede-
feribo arcum circuli , fecantem re-
&am CB in E.

Dico line’am BE efle æqua-à
lem ipfi A. ’

n * De-



                                                                     

L1 un Prunus. q 51.3

DEMONSTRAÏTIO.

. °Œia [une î
DE I) Bch. radii ejuf. "mm

(lem circuli.
MquiA a) BDd dPer con-

firuâionem.

Ergo BE sa A. d. a En; x;

IF ah Pan-a



                                                                     

in IEu’CLlDISM 7

PROPOSITI o. 1V.
Thon L . Si in .triangulis ABC. DEF;

unum 14m: eA’B, am" DE: 65

durant AC alteri TE fit aque-
5 le; a: (9’ anguli A. Difiis 14-

- teribus romani fin: «gaulai: En-
in? gangue kéfir ’36 arquais EF ,

anguiu: B angulo E : ’ut. (9 C
P.- Ét triangulum ABC ne?
quai: triangqu DEF.

,AA
DEMONSTRATIO. ,

Concipiarnus Triangulum
DEF fuperimponi triangulo
ira utqfunflum E cadat
’ . ,5. . i m



                                                                     

L I une. Paluus. 4;;
in B . 8c latus ED fuper BA;
quando paneton) D Àpræcife ca-
det in. A .l quia lateraAB 8c DE

a ’dantur aqualian ..
Dein’de latus DF cadet fuper

AC . quia anguli BAC. EDF,
ponuntur æqualesJ .

Denique punétum F necefl’a-

rio cadet in C, quia latera AC.
DF [une æqualia. a a A» a.

Ergo punition) E. illen’i cri:
cum B; ’& F cum C. Ergp li- l
nea EF congruet cum AC . a-
deoque ipfi crit æqualis : 8c
omnes anguli congruent. ut 8c
tata triangule: :. quam illa (une æ-b

ualia. a

q Q. E. D.

1:3 « pas.



                                                                     

4.6 Eucnrnra
PROPOSITIO. V.

. nm ” Ififceli: Triangulï A (qui 4d
bafîn fun: anguli ABC. ACE in-

ter fi fion: agnelas.

a. - A

B D "C
PR’ÆPARATIOJ ’

. Perlprop: 9 fequentem (qua: v
ab hac non dependet) angulum
BADC divide bifaflam refila linea

A . - 7 lCH .,- DE-’



                                                                     

Lnun. Prunus. 25 j
DEMONSTATIO.

InTriangulis ADB. ADC. a
Latus AB Jo AC. par ipfum

triangulum.
Latus AD , unique commune a,

deoque fibi ipfi æquale.
Angulus BAD æ CAD pet con-

ltruâionem. A
Ergo angulus ABD :0 ACD.

a Q. E. D. "-1
COROLLARIUM I.

Crane triangulum zquilaterum
et! æquiangulum.

QOROLLARIUM IL
Si in triangule Ifofcele vel æquilatero;

ABC , linea AD biface: angulum A , il-
la etiam oppofitum latus BC bifariam di-
videt; maigri BC Peerdicularis crit-

Pao-



                                                                     

*q.8 .E-UCLID-Isv

mnt VlPRovosr’rIo.VI.
A . . q si trianguli ABC,

p v duo anguli ABCJCB.
inter je cqualesfzrerint;
lama 411144155!!! angulir

c oppofiu A8. Accu)»:
interfe mm 41111451.

DEMONSTRATIO.
Autefi A3 4 AC.
Auteft AB D AC.
Autefi: ABD AC.

’, Ponatut. AB ç AC.
Abfcindatur DE :0 AC, tum duâa

DC. erit in A lis DBC.ACB.
Latus DE :0 AC. pet confinât:

BC a) BC. feu commune.
’ * L Angulus DBC æ ACE.

ç- 4-4’ Ergo cri:a lum DBC Ç!) A10
ACE , fc: pars 8: totum. QUOd cit ab.
furdum; adepque non pareil elfeAB 4

AC. - Po-



                                                                     

L IEEE; Prunus; 49
Ponàtur deindc AB a AC.

Nec hoc poile efïè codem

macla probatur ab AC ab-
fcindcndo pattern æqualem
lateriAB. i

Adeaque cum, naqueateflÎe

’ AB ce: AC. a a
Nccq ABD e AC.

Ncceflàrio erit AB æ AC. .

S C H O L f U.M. a

Non mius forfan quibuf-
dam arridebit demonf’trario
quam inverfo paump’er pro 1
pofirionum ordine hoc modo r

proponemus. ’

G Prat-



                                                                     

5p i . Enceinte:
.A-

B D ’CÎ

iPR-ÆPARATIOQ

A a Angulum 3.45,, Ut ante
divide bifariam méta AD.

q V. DEMONSTRATIO.
L Int’riangulis ADB.ADC.

. Latus AD unique commune
- fibi ipG cf’t æquale.»

Angulus Beau, C. par propoli-
V noncm. w 1

Angulusi BAD Jo CAB par
conflruêtionem. ’

v Ergo A



                                                                     

z

Luna. Prunus- il"
Èrgo par 26 fequentem

(quæ ab hac mon dependet)
Latus A3 æaAC. Q. E. D.

COROLLARIUM.
q 0mne Triangulum æqui-
angulum cil æquilatcrum.

G 2 Pro-



                                                                     

5: .-;EUCLID13
l PROPosr-rlo. V IL,

"ml; Si a. lime eAB (parrainât:-
tibm A. B.’ ad d’une: dliquod

purifiant C 4114575 flerint dut:
[inca AC. ’28. extra illud pun-
6îum C milan; datur alitai (nm- i
flan), adquoa’ ab A (9* B d’une l

* liners [Infini duci, que jdmdu- g
fâchais AC. ’Bffint agneler.

Deà



                                                                     

LIE; Il. Plis llels-
DEMON’STR’ATIO.

Si tale punétum contendat Ad-
verfarius dari polie t dabitur vel
extra vel intra triangulum ABC.
Je! in alterutro lateruru.

Ponatur extra triangulum in D.
Du&â CD. crie in triangulo

ACD
Latus AC sa AD.juxta Ad-

nvetfarium. .

. j
Ergo angulus ACDæ . ABC; a ,. x.

qui eademlitera .0 infigniantur.
Deinde in triangule BCD.

Latus BC. no BD. iterumjuxca

Adv. -
Ergo angulus BCD æ . BDC

qui eadern litera P notentur.
Jan: angulus O, a parte fini;

lira en: major anguloP. adextra
vero minot , quad en abfurdlxn:

. r .’ a .’ . , t t-



                                                                     

154, 4 Eucmors.’ --
Atqui eadem Adamonfiratio.

obtinet in omnibus punEtis extra

triangulum. ’Ergo nullum omnino extra
triangulum datur talc punüum.

Ponatur intra trianguluin in D.

l

A

rams ACao AD)juxta Ad.
arus BC. 30 BD. verfarium.

Ergo AC .l-CB æAD DE.
contra lequemem propof. 21. que ab

bac non dependet. A A.
Cura jam cadèni donnonl’tra-

trams



                                                                     

Luna. Prunus. 35
tianis.’ forma applicari pofiît 0-].

mnibus punais intra triangulum

ïABC. j - . ,Sequitur Lnullum tale punétum .
intra illud dari.

- Ponaturin alterutrolaterum
AC. BC. A

Nec ibi illud punâumipotefl:
inveniri . quia tum pars foret,
:rqualis fun toricontra AX. 9. I

Ergo univerfim .concludimus
extra punétum C nullum omni-
no aliud dari pelle , ad quad duæ
liueæ æqualesvipfis AC. BC duci

queant. Q E. 1?. r .
Il

et a...

G C Proie



                                                                     

’56. -r -Eucr.rorsé .5

PRorojsiTI’o VIH.

Si duo tringla AB-[Ïx’DEF

MW duo latera’AËB. AC. dauba: la-

toribm DE. DF. affilia ha-
mm, labarum- altert: irvt t5
bafin BC zonale") la]; Illa

’ etiam angulam A "agate D te-
quais»: babelmnt , [a]: quali-
bus rafla contentant.

A. a; fq, a :1: a!

O .0E F B
DEMCONSTRATIO.

. Triangulum ABC fuper-
ponaturipfi DEF, ira ut ba-i
fis BC congruatbafi EF, tum

1 ’ .- .ApunI-



                                                                     

L133; Prunus. a
punôtum A cadet in D. 6c
huera AB. AC congruent la-
tcribus DE. EF. item angu- ï ’ ’

lus BAC congruet anguld
EDF. Ergo Werunt anguliHL *
æquales. - ’- -.

(Lu-0d fi’ vçro Advcrfarius

contendat puïlâtumA cadcrc

.cxtra D; cum requerctur ex-
tra punéfum D, dari aliud
punâum, adquod abcxtrc; "
mitatibus E. F. lineæduæ paf-.-
fent duci quæ ipfis BD. 13D
jam duétis cf130; æqualm
(11194 :11 www. b v b” L

ÉTH .’ -” .* un zpto- ";  ”



                                                                     

58 Eucmnls
PROPOS] T10 1X;

M Dam» angulum "animant BAC bift-
gim fait".

’ u

CONSTRUCTIO.
ï. Ex lateribus AB . AC abfcindc

I 3-1. * partes æqualcs AD. A5. »
b LI. z. Super du&a DE conflîtuc b trian-

gulum æquilatcrum DEF. V
3. Duc rcâaxn AF. ï «

Dico illam bifariam divîdcre angu-

  1mn BAC. v
DEMONSTRATIO. V
In Triangulîs ADFAEF.

Latus AD æ AH .)pcr conflruâio-
Latus DF æ EF ncm:
Latus A]? æ un quia utrîque com;

mune. *
c ’° L Ærgoàngulus D41: "à c un Q. 13.013

. ’ * c -l



                                                                     

Luna Prunus. .59
COROLËARIUM.

Hinr palet mctbodus 44mm angalum ,
fiandi in quam aigu!" 4.. 8. 16.-m.
finguld: nimirum 1mm: imam bifaridua H

dividende. ’  
s c, H o 1K. 1 U M.

Pouf! 4mm propofiiïoni: conflraflio bu
made in compendium redigi.

I. In Minibus AB. AC, fume qui"

m. .415. ,  H. Centri: D6715, ’quolibetnmque n-
dia dtfiribe du: 4mn [à interfeunm in F.

Qofnâo "tu AF «galant BAC bifiubit.’

 .

1



                                                                     

60 Eucmou.
.PROPOSITI o X.

mu 5," Œdtumrefiam terminatm GH
àifmiam fera". I

CONSTRUCTIO.
I. Super dM’fGH conflitue a trian-

gulum æq’uikferum -
. b 9.1. z. Angulum A divide bifarîam’ b re-

flet AP. .   .kDico illam lineàm CH dividerc bi-  
fariam.

DEMONSÎRATIO;
In Triangulfs AIG. AIH.

Èatus GA au HA. perconflml

&ipnem. I   

l L1.

Lat!!!



                                                                     

m LunaPknx’us- 61.
l-

’ Latus AI a) .AI, feu utriquecomj

munç. kAngulus.GAI au HAL’ Ter con;
Rruâioncm. .

Ergo cBafis (31 J) 1H: adeoque lima C 4.1.
GH feâa cit bifariam. Q. E. F.

S 9.9 Li I114.

najas ope-," N, munir «in»
nie :fi rompen-
diam.

mais G (3’

I H , cquali n-
. . dia utrinqu: d:-
I fflibdnflfl’ am: V

C ""61 (54’134!

G H in A .(YIVF.
Tain 1:64

A!”mm: G H in 1’.

g . . l’ Noundmep
E N ’ flamprofæqum-

"Tmh à propofiriou
"afin 4:1? (I: 1 ,

perpendiukmu ipfi ,GH ex mata»; Il:
luimque mimant. ’ 7’

H 3 Px o-
z1



                                                                     

î ml. 6.

4;. I.

:8. I.
hutin.

a: I ’ Eucn’xnx-à:

Pnoposrno XI. ,
Tata rafla TE a panât) 1 in ce

data pgrpendicularem 1 Ana-turc.

A.
ÉZïÏSL-i

’CÔNSTRUCTIO.’

1 A Punâo I utrinque fume a partes

inter [e æquales ID. 1E. I
z. Su gr rota DE confiîtuc btriangu-

lum æquâ’aterum DAE. D

3. Duc ICâam AI.
Dico illam c112: perpendiculzrem

qnæfitam; . ;
DEMONSTRATIO.

In triangulis AID. AIE;
Lams AD æ AH.) par gonfiruâio-
Latus ID au 1E. nemà
Latus AI Il) AI. i D

2’ 13’370 Angulus.AID :1) a AÏE. Adco-

que AI en quæfita b perpendicularis; . .
u . V .Q. E. .F,

P a a.



                                                                     

LINER Prunus; 63
P ROP’OSl 1 to X11.

Ex data purifia A M". 7’.
w extra limé»: 9E . ad

iplam [imam l’arpen-

dicularem durera.

CONSTRUCTIO.
1. Centro A tali- radio delcrîbc I cir- . un, ,,

culum ut reâam deum lacet in duobus

punais D.E. .
f z. Duc breâas AD. AE. b ne. x.

3. Lineàn; DE c dividc bifarîam in c 10.1-

punâo I.   yDico duâam AI effe quæfitam Pers

peudicularcmî .DEMONSTRATI’Oh.

InTtîangulîs AID. AIE.
Latus AD::o AE. quia (un! badiiejuf-

Adam circuli. I
Latus ID 30 1E. perconflruâioncm. H

" Latus A13) AI.

D ErgoangulusAIDao MIE. Ergo AI d si-
En quæfita e perpendiculgris. Qijî- glume;



                                                                     

D "nous.

64. ° Eucnmu à
PROPOSIT10.. XIH.»

(in); "fia lima E3 fipm
"En"; 6’ D renfiliez: , angulas

fait: au: duo: raflas autduè-
bus «62’33- aquale: aficiet. y

A.

. a 72c B ,-
DEMON STRATIO.
Reâa EB cum DC au: fa-

.cit utrimquc æqualcs , adep-
Inefiro3 Élu? D duos mites; am mon

thacztv” -Ay’z
Si



                                                                     

Ii L 1 mm Prunus. 6’):
Si non fait , ex punéto B ex-

citerur b perpendiculàris BAN-m1L
eruntquc duo anguli O, 85 P
7.;- Q finguli rcêti adcoquc

O-l-P 4(- Q3o z R.
Arqui ang: 5 300 4-P.

Ergo .S J.- Q Dchâis.
ngd E. D.



                                                                     

.111:qu

66 EuCLiDIs
paons tu o. XIV.
Si ad alicuju: "(la 140 pan.

(fait! C dut rafla 9C. CE par: ad
caldera parte: durât anguld: qui. ’
[am n’aimez): O à S ducaux rem:
agada: feaarint, in dzreâ’um er-

a ramifia refit, hac efl 5DCE en?
- «na rafla lima.

DEMONSTRATIO.
Si Advci’farius contendat lineam CE

cum (ID non faccre unam linenm se-
&am! urique allam aflîgnare nobîs de-

, bec; illa autem aflîgnabuur vel fuprq 1i-
qçam CE vol infraiuam,

Sic-primo fuira CE. ut CF.
hm qqguli q P æ 2. Reâïs.

..... . ,. .I juta



                                                                     

Luna Paiêuus.
.juxta Adverfai’ium, ,

Atquîanguli O J.- S ao 2. R. par pro-2

pofitionem. v
Ergoî 0.-;«P a) O 4-5. Et dem- un. cf ’

to utrinque angqu 0 remanet bP b5.
Pars 8: totum quad efl abfurdum c.

Et eadem demonfimio habetlocum in
omnibus lineis .quæ poflunt duci Îupra
CE. Ergo nuHa potefl: duci Huez fupm h
CE , qu: cum CD faciatlineam reâam.

Sir deindeînfia CE. u; CG. a
Tum anguli 0,4...T J) z Reâîs. jux-n

tu Adverfarium.
’Atquî O -’,-S se r. R. psr pro- î

pofitionem. C

be. 2;
ch. 9,

g-Ergo d O T :0 OH... S. Et ablato a A; 1’:
minque angulo O remanet T J) S. "Lo-
tum a: Pars . quod c efinbfurdum. e A; 95

Et cum eademdcmonfirationîs forma .4 n
obtincat in Omnibus lineis quæ poffint ’
ducîînfi’a CE: fequiturctiam nullam’in-

. fra-CE pofTe duci . qua: cum CD façjçli- u
neam rcâam. Unde cqndudendum ’erî: .
i (un lincam CE cumÎD facetta reâam

CE. Q. E. D. a Î. I a " P R 04 V ” k



                                                                     

. vEuCLIDJs
P nope s.1*rlo;XV.

l Sidua rafla 918.. 0D [a inml
ce»: firent , angulas ad urticant 6?

’oppofltos , führer E (a? T agua-

çts mm fi facimt. ’ .

Mx. 8.

DEMONS’TRATIO.

Anguli 134-035 2R.)

113.14, zR.a
un. lîrgob E .1- 40 no P .1- 0,

ablato utrimquc O.

C34, C - BCD P. C Cg-



                                                                     

LIBmt. Px 1 Mus. 69.

COROLLARIUM. I.
Duæ récita: femmes le mu-

tuo ad pum’lum interfeûio- l
xnis quatuor àngulos faciufit
quatuor métis æqualcs. .

COROLLARIÜMQE
Omncs’ïnng’uli ciçca idem D-

punafum aconflîthutiazæqualcs

fun: quatuOr usais.

C’- 0

I 3" l Puo;



                                                                     

7o HEUCLIDIS

PROPOSITIO. XVI.

x MW, Triangpli (4’34 un latere
’ BeA produflo in , muraux

angulus EAU utroliâct interna
a oppqfi’to Cwl Emajor qfl.

, X
PRÆPARATIO;

à; L I. Latus C bifeccturiin F. *
bran. i. 2’ D"&3 BF Producatur b in
lez. G, utBFfitaoFG.
. 3. Ducatur AG.

D EMONS-TRATIO.
Jam in triangulis BFC- AFG.

. , Ï La!



                                                                     

LIBH. l’humus. 7R

Lams BF in FG Per con.
Latus CF a) AF flruétio-

nem. A
Angulus BFC æ AFG. pcr 1 5,11, :

Ergo mg. FCB CDq FÀG. per4. r.

Arqui totalis BAC. externus
major FAG. 1Ergo idem EAC etiam major
FCBJ. C.

Eodem modopbifccando latus*
AB procedatur , 8c probabirur
angulum externum DAB majorem

cm: angulo ABC. À
Arqui angulus DAB sa EAÇ,

I » u 15. I.Ergo EAC’ etiam cit major
quam ABC. fiB. q

Pâq-



                                                                     

72. ."Eucmms
.PROPOSITIO. XVII.

Mm Trianguli ABCduo anguli B. .
T. W1 ahi quilz’bet , quacunque

mado fîmul fitmpti , duoIms re-

flisfim marions.

Do Ba
q DE MONSîTRATIO.

Produâo latere BC in D.
DuoanguliO-ï-Tæzkdgl

Atqui O 4 B. 16.1.
Ergo B --l-- T D 2 Re.

51min modo demonf’tratur

D 39-.



                                                                     

.Llnna PLIMus. 7;
angulos A4- T erre minores
feu D duobus Rcétis. *

COROLLARIUM. I,
In omni triangule cujus u-

nus augulus fuerit reétus val
obtufus , reliqui [hm acuti.

COROLLARIUM Il.
Omncs anguli trianguli

"æquilatcri; 8: trianguli 1(0-
fèelis anguli fuprabafim funt

acuri. -D a -

113;. 5235-;



                                                                     

’74; E u c L 1 D 1.8

P a o P o si T I o.- XVIII.

11196:2 .Omnis TrianguÏi dB maxi-
m m0 lateri AC oppom’tuf maxi-

Il)": angulus ABC.

a DEMONSTRhA’IÏIO.

Angulus ABC cf! q C.
A majori latere AC abfcinda;

turADaoiAB. 1 "a
n 3: L Ergo angulus ABD a) P. a

aux. q Atqui P «a b
4,,ErgoABQ 4 c,”

q .6.ch;



                                                                     

LIBIER Pllljllus. 7,:
Adcoque totalis ABC. en:

multo 4 C.
"Anàulus ABC cû’ K! A.

A maximo’laterè AC abfëindn;

tut CE æ CB.
AEritquc angulus EBC æO.ç c F L" .

Arqui O C A. d , 96A k!

Ergo E130.w C A.

Ergo totalis ABC crit’multo

g A. , a ’ .Undcjam patot angulum ABC V
cflc omnium maximum. (LED.

K C: Pro: L



                                                                     

76 . Encnmu a
P nonpos 1 r1 o. XIX.’

n In omni triangule ABC mâtiniez
mm ’angulo B apponimr lams maxi-

mum AC. ’

A.à
3 . oq .

DE’MONSTRATIO.

Autilatus AC cit a) AB.
Au: AC m AB.’
Auc ’AC 4 A3."

. ’Si Adveriàrius pouah Ac...

au» AB, erit aangulusBæ C. quod
ça contra hypothçfin.

Si



                                                                     

anl. Plxuus.’ 77’ sa vcrodiçaç elfe AC a AB.

du: b angulus B 5 C ; quad lus. x.
.A itcrum afin contra hypothefin. l

Ergofequitur latuà AC cflè 4.

AB. .Eodcm modo demonflratur l
v AC cire 4 BC.

Ergo abfolute lattis AC cit-
maximum. (LE. D.

z lié A. Im-



                                                                     

. 34

"flacon

1;.

78 A Emcmnxs’

IPRovosr-rro. XX.
«Triangnli Adeao lama [al- A

-eAB. AC. au: alio quocunque
mode fimnl fimpm reliquo ’36

jam! majora.

D

3,.

PRÆPARATIO.

I. Latus AC producatur in D ut fit
AI) 33 AB.

2. Ducatur DE.

DEMONSTRATIQ-
In Triangulo DAB. [lattis AD. I)

AB perconfituâ. V
A Ergoangulus ABD æ D.

Atquîangulus ’CBD 4 ABD.

Page angulus etiam 4 D.
’ ’ Adco- ’

X



                                                                     

Luna. Paluds. 79
Adeoque latus DC hoc CR duo la- I

tera BA 4-. AC. fun: t majora tertio
latere BC. Q E. D.

SCHOLIUM.
Propofitionîs hujus.verîtas immediâte

finît ex Archimedæa lineæ.Re&æ dçfini-,

floue; Ad oculum enim pater vîam par
quam linca flafla-BAC a B ad C duâa
ca diverfam elfe, a via lincæBC, que
Itatuirur reâa. ’ . ’

Ergolinca reâa BC cf! omniummî.
aima . qu: a B ad C potefl ducî.

Adeoque ctiam [inca méta BC erît a

. C Q E0 D:

a :9. x.

Pro. "



                                                                     

u-

"on

541.4.

c,ao.1.

80 Eucunllg
P 1101,03! T10 XXI.
Si a tarminis unim- lateri: 296

intra triangulam jungantur duc
rafla B’D. CD.-ha [mariaux tri-

anguli Bd. AC minora: quidem
"un: ; majorera mm angulam
’3DC. colmataient.

A
E

. - n cDEMONSTRATIO.
PAR s I.

Produâa BD in E. cri: in triangulo
BAH.

BA A AE 4 BE.4 vT-Ec: no EC.
BA 4. AC a 813...].EC.

Deinde in Triangulo DBC.
A DE .4. EC a DC. c

a [En J) BD. EF.



                                                                     

LIÈBK Prunus.
- .BE 4. EC43D4.DC.4W.45

Atquifupra BA 4-- AC 4 BEq l
.4. ne

Ergo IMA- Ac’muko a BD.

D. -
Pans Il.

Externus angqus BDG 4 BEC.
interna. e ’6’ 1’

AtquîanguîusDEC 4Aînternof f 16-!-

Eqrgo angulusfiD C malte 4 A.
(LED.

gr, mi.-



                                                                     

ç A. A8: EncL-IDIS
Alîa Damon’sr’nA’tIo.

A.

PARS I. Ducrcôtam ADO. ’
Intrian . ADC mg. R 4 Q.
.111 trianË. ADB ang. D 4 P.

- Ergo cr l9- I.
Latus A 4 DC. )A
Latus BA 4 BD.

LiJ-

-a, LatenBA-4- AB 4 BD-i-v-DC.

(mot! autan: angulusR fit 4 Qfic pater. Plus
ducaux: A0 in E. ut fiat CE IDCA. Triang.

a r ACE efl: lfofçclcs. Et oang. Q EaAtquicxi
I 5’ a remua R 41nterno "argon 4o. Similitq
b16. l. gobant elfe D î P. .

A? A 8R S a
ng. 4c PNAnægç a Q °75’543.) fui). ’

Aa



                                                                     

Llnna. Pr; une. .83
t, , E130 3 -.!.- T 4 PHI-Q-

i Ho: BDC 4 BAC.
Ve] aliter hac made. I

Pans I.
Per Archimedæam reâæ lineæ defini-

ticnem [inca BOC cit Omnium brevifl’o
ma , quæ a B duci poifunt ad C. Ergo fi
a B ad C par aliam viam ducatur iinea five
incurvata five flafla; ut’BVAC , vel BDC.

neceflario illa viaerit major. Patet autem
ad oculum quo puuâumgfraâionis ma-
gis a lineâ BEC recedat . ’eo viam par
quam ifialinea procedet efTe miam longio-
rem. adeoque etiam lineam die majorem.

Atqui punâum fraâionis A margis a li.

ne: BOC recedit quam D. Ergo litres
B AC cri: major linea BDC. -

PARS Il.
Par propofit 32. 1. (qua: ab hac mon

depcndet.) i
Omnes anguii triang. DBC I) a L

omnibus angqtrian. ABC. h S
Arquiang. DBC 4-DCBPI "

rang. ABC-l- ACE.

Ëkemancbit angulus BDC 4 BAC.

L 2. Pao-



                                                                     

84. E U c L 1 in s . 4 A
P R0 o s tr 1.0 ’XXII.

unau. a. ’ Ex dati: tribu: "ÈÎI a. ’B.

- C. quarum du qualilaet renia
flint majores ; Triangulum con-
[limera

DRI- KG a.
CONSTRUCTÏO.

1. In infinita linea DH,
lineisdatis A. B. C. fume æ- -
quales DE. FG. GH. k

Î 2. Centro F ôç radio FD
- defcribe CirculumDI,& cen-
ç tro’G radio GH cireulum Hi.

g. Ex punétointetfeâio-
nis 1, ducantur rcéiæiF. qu.

I . Dico



                                                                     

LIIEAL PklMus. a;
DicovPIG cflè triangulum

’ unæfitum.

Bayou sTR A ne.

FI a) *DF a) A) Par con- "M".
FG 30’ B. . flruEtim
G1 I) l’GH a) C. nem. - un".

Q. E. F. ’



                                                                     

86 E u c L I a 1 s’  

PROPOSITIO XXIII. I

Ad dans rafla ÀB puma»:
angula reâîilinea D81? qua-
lmz GCB (firme.

hou. 9.

rallia
À:

1. In .reâis EH. El fume
duo punétà D. F. illaque jun-

. ,gc mita lima DF. â
a 21.!. z. Tum flfiatad punâum .

C triangulum GCB , - habens
latcra æqualia lateribus trian- 

guli EDF. l
Dico angulum GCB CF.

: (c æqualcmipfi DEF.

. Dé.V»



                                                                     

LI au. Pr. ficus. 87,
DEMQNSTRATIO.

In triangulis GCB. DEF.
LatusGC au DE) Fer con-
Latus CB go El: [imitio-
LatusBG 30 FD. mm.

- Ergo bangulus GCB» DEF. b 8.1. -

l   F;lut ’

Pro-



                                                                     

88 n :EucuD’I-s a

Pa ovés n 10. XXIV.

mus» Si duo triangule BAC. BAD
duo 1mm au. .45 Judas B’A

A? aqualialmbum’mgalurum

4km un"; 7m triangulm b4-
. État angulum fiidnmbp: can-

7 1")!!!an BEC majàrèrh alun)  
ŒA’D ;  fiabclzit quoque bafin

36 majoremflbafi BD. x

PRÆPARATIO.  
  j. Centre A pet C dcfistibè

I cir-



                                                                     

Lnsn. humus. a,
circulum . is tranfibitpch, cum
AC. AD ponuntur æqualcs: E:
BCcadit fupra D. V

2" Ducatur rafla DC.

DEMONSTRATIO. l
In Triangqu ADC.latus ADD

Iponitur æquale AC. ergo, an-gu- -

lus S a) Q. *Atqui S A: O.
Ergo .QD O.

p

Adcoque I multo O. - D
Quart: cum in tridngulo BCD

angulus T fit D 0 cri: latus feu".
Bafis B8 major abafi BD» 3,9. 1..

(La. D.

IMW ’ Pro-



                                                                     

[go ’EDCLIDIS

PROPOSITIO m.

En; «Si duo flinguiez ABC. DEF
Î D duo lama AB. AC daubas-lat:-

rifèn: DE. DF quam [méan- ’
nm alterum alterz’ ; unum Vera

triungülnm baba ai bafinfBC m4.

jarem atterra EF : habeln’t quoque

angulum A majorer?) 7).

A aD C A
DEMONSTRA T10.

Sîangulus Anon fic 4D.
. EritVelA 3° D.

y DDr «. "ï . A Si



                                                                     

L 1 aux Pa urus. 91
Ï Si fit A 30 D, dit bafis
* BC 30 EF. contra hyppthe-r au:
fin.
.7 Si VCtO A’è D cric hlm-bau.

fis BC D EF. itetum contra "
hyp.

Adcoquc fequîtur èffe angü-

lum A D D.
’QE.DÇ

M 27 P1116;



                                                                     

:rhcor.
1 7.

a 4.1.

b Ax. I.

l c Ax. 9.

H.

91. Il Eucnnns i ,
PROPOSITIQ xXVJ.

ç si duo triangula dans angulo: dupbu: 421-.

guhmquxles hululait", ahanai: mm , à
unau: 14m: un: 1mn qui: , five quad. 44-
.jateraqwlibusmtgulis , five quota! uniqu-
lium angulomm fubtendirm; "la à "ligua
[mu reliquis lambin «Judée Imam .,

. altierum mm , (y rpliquum angulum, mi-

, quo angula. ’ ’

E FB.CEGFDEMONSTRATÏO.
In Triangulis ABC. DEF fiat anguli B. E. ut 8E

C, F, æqualcs.  Sitquc primo BC a) EFJc: lacera adjacentîa.
SiDEnonfit (Dupfi AB; fit DE 4 AB. 8c

abicindntur EG a) A B, 8c ducatur GF.

. Tum erit in Triangulis GEF, ABC.
Latus GE J) AB pcpconfiruétioncm.
Angulus E ID B D Par propofiq
Latus EF :D BC   tionem.

Ergo a angulus ACE. . DAtqulangulus DFE 3) ACE pet propofitionem.

Ergo bangulus GFE ao DFE, pars to-
tum, quad cficabimdum.

  , - Ergo



                                                                     

Lina»; fatmas. 93

" I
Ergo non potcfl cfi’c DE 4 A B, D

Et codem medoprobatur DE non poire effe-
minus lame ABî -

Ergo DE .1) AB. adcoquç triangul: ABC,
DEF fc un]: jgxça 4. Et musqua fun:
æqualja.

. sitdeinâe Ai: æbEQrcnicetlàm oppofita,
 8î.nonfiz as au 3c. a EF. .à 30.8:

abfcindamr EG J) BU, ducaçugquc DG.

Tum cri: in triangulis ABC. pas.

Latus AB .1) DE . papropofitioncm.
Angulus B 50 E I , .
Latus BC 10 EG pctmçIhuû:

Ergo d M; Mie-«ACE ŒDGE. n .
.Atqui angu us ACB il) DFË pet pnbpofi. d 4-!-

uoncm. l a  
Ergo aèæflus DGE’ ID DFE, quad cit abrut-

dum, cumDGErficexzermrqmimcmç DE!

’ L tumajor en: c. cx6. LErgo non punît erre EF 4 BC.

Eodem dock,» probabitur min poflè CE:

EF D BC. Ï .Unde l’quitur cfle EF :0130: Adcoqu: in
tringulis ABC.DEF omnia pcr4cflèætâalîa’. ’

I D

)

AMI3A’ Pro;



                                                                     

94. Euchxs.
PROPOSITI o XXVII.

» fion Si in d’un: raflas AB. CD
w 16674 EF imide»: angulos alter-

né: P. R qqùale’k finie! ,- 7:1

’62: mm: inter. fi parallelx.

DEMONSTRATIO.
Si non fiat parallclæ , coin-

: w dent



                                                                     

Liant. Prunus. :95
bident putain I, a: fie: trian-
gulum ng. «
V Tum erifangulus cxtcrnus
’P 4Rim:cmo.a "6-1;

y Arqui pet pçopof. angulus
P ï) R.

Qgæ duo fimul vcra cch
abfurdum cfl.’ Ergo lincæ
nonlconcurrcnr; adcoquc funt
parallclæ. ’

PRO-1



                                                                     

96,1’J’Eucnlnu; ’

"Pa o P o s I111! or XXIVI’H.

nm Si in du: rafla: .243. 6D
’91 rafla EF imams par exter-

mim angulum maqua! m Interne
(5 ad eafdem partes appofito .Qv:

’ dut [i facial «(140544107103 (y.

ad eajdem partes; P. fimul
aquale: M1214: wifi: :. parade]:

arum-inter e nèfle



                                                                     

Lk1 aux Pa IMuS. 97..

DEMONSTRATIO.
PARSL.

Angulus T I) O. D fa 5.1.Arqui Q 20 O par propdfitîonem.

Ergo T æ Q. b 1.ij. r.Adeoquc limez AB. CD. fun: pa-

railclæ. c c 27. I-
PARS Il.

Anguli 04-? æ 2 Reflîsui I d13.1.
Atqui Q-fi. P J) z Refais par Prop; .

largo: OhF P æ Q 4* P’ dama, eALL-

utrinque P.., ’

, 3Ergo par partem primam.hujùè’rmeæ

AB. CD funtparallelæ.’

-.....-.. f Q D: v, .

N P16-



                                                                     

98 ’DEUCL’IDISi-f

PROPOS] Tl o XXIX.
h Si in raflas parallda: AB.’ ,

[D rafla EF incidat.

d l. Xlterni anguli T. Q in-
ter [è emnt agadas. *

2. Externus g erit gaudis
. interna, L5 ad eafdcm Parte: op-

Pofito K. .D 3. ’Duo fatma Ü ad eafl
de»: partes T. R. fimulernm:
agadas duobus refis.



                                                                     

LflnER Prunus. 99

DEMONSTRAÏIO.

PARIS I. h k
Si angulus Tnoin’vfî’tao Q, ”

cric vcl major ’velminor. A

Ponatur T D: Q. .
r .P P. M

EriNT-JFP DQf-l-P, un; . »
ArquiT-Jr-P cob2.Rc6tis. p.34

Ergo Q-F- T D 2. Reâ-is:
adeoque. lincæ IAB. CD mon
funt c pai’allclæ: quod CR con-

tra hypothcfin.
en 1x7

N .1. Dahi-



                                                                     

’ .106 EuCLInIs

Ï Deinde pénatur. T ta
feuQC Te )

’R. R. I

. l’vQ&RaTdR:
aulx. l Ampli Q4.Rao 2 Rcé’ds. 4

Erg.) T .4. R a 2Re6tisï
ch. u. adcoquejluæ linfiæ

x. ’ a k non



                                                                     

anan’P-nxuus.a1m ’ I
non funtparallelæ :. quod içc- ’

rum ca contra Hyporhcfin.
Ergo cil ahgulus T Jo
l ’. filai 6’, D.

lRA R vs Il. V
G-ËOT302Re&is.,)f h I
R-l-Qæ 7. laçais. 3- 4

5(Ergo.G-*g-TœR-1.ngn.

. b hpexpax-I(en: I.

v G ,i J iÂx. 3.
P A R s 111.. D

(il-T 30 2 Reétis. k "in?

G æ R. 1 l Merlanun: 1. I

Ergo 114- T 30 2 Re&i5..

a .D. E.
N 3 à Pro-f

,1
I



                                                                     

Io; EUCLIDÏS.

PROPOS 1 T! o. XXX.

me... Si du jaffa A79. CD. fin:
"- parallelæ ad and"): EF 3 illa

mon! gangue inter [à Parallela.

.Ç .-1 k
E,
C.

i
B

F
D

DEMONSTRATIO.

Ducatur par tres datas re-
é’tas linca. GK. d

JAh.



                                                                     

’. LIBEKPRIMus. La; .

Y * Angulus O 30 P.,’prqpterugx.   a
" parallclas AB. EF.  * I
I Angulus .230 p. ’proptcr ’ 

-parallclas CD. EF. t .

Erg° ang’ O 3° Qaltetni. Ï. d
Adeoquc AB. CD (untbimer bin.

f6 parallclæ. * -

PRO:



                                                                     

m4; ’ Educn’rinrs.’

PROPOSITIO. XXXI.

Pr°ba’I°-’ Ter datant panifiant l 9’: du-

rera [imam A3, que dam CD
fit parallela.

. 1 . .Î î I

AC IDDE

CONSTRUCTIO...
1. Ex punâd G ad datam

CD duc reâam GHfub quo-
libet angulo 1 0H6.

2. Ad lincæGH punétum
a 13- 1. G fac aangulum HGBæqua:

lem angùlo GHC.

Jim



                                                                     

Ltn’nn’P unaus. Io;

Dico .BG prôduâath cire
i p6 (Il) parallclam.

DEMONSTRATIO.’

.’ Anguli. alterni 6H16 HGB
film æqualcs par conflruêtio-
hem. Ergo bIincæ: dB. CD.b:7-L
iuntparàllclæ. d " I

a Q Plu-î.



                                                                     

- ïEucæfln’ 18A ni ’ V

":Ï’PR’oP-dstrn o ’X’XXÏL .

Mm, -Triangùî’i "2136 am Il latere

BC. produflo in E.

Il. ’ gâttçrlhuks anguïus S dua-

bus interniîbü oppifitisgiaù B.

«gaulis a; - x :,
i ’ 7’... Trianguli 5m; dagnli 24.

B: 0. fîmul jumpti allah: n.-
Elis quelle: fifilf.

" "Ï Ü d ! De;



                                                                     

LIBEÀPL mans. m7

D PARS I-
Duâareâa .CD.parallcla latcxi 13A; 

eut. v d IAngulus P a) . AI, alterne; propter 3 19a L
incidentem AC... ’ I . . ”

Angulus (L3) 5B. interno; propret b 19- 14
incidentent BE.

A

Ergo anguli PÆIQhoé-ehrotaiià I

SæA-l-B. -,QQE.D.
l P A R ’ à."

Duogngulîok4..530 dRcâîs. c . t 13.!-
. AtquîS I) A-1-B. par patternl.

, 1*:ng de; anguli A .4- 13 O a)
a Reâis. ,

COROLLARIUIM I.
0mm: angon unius triquguli (un:

æquales tribus angulis cuiufcgnque alten
tins trianguli fimul fumtis; Et quand?
duo lunt æquales duobu’s erit 8: tcrtîgs

æqualis tertio. D0 z e;



                                                                     

108 I ’Eùcmnts’

COROLLARIUM Il.
1 In triangulo lfofcele rc- ,

&angulo anguli ad bafin font
femireçïti. ,Et quadrgti dia-
meter illius angulos bifariam

7 fecat.

COROLLARIUM m.
Angulus trianguli æquila-D

teri efi una terris duorum te,-
âorum , vcl duæ tertiæ unius

mai. y *s, c. H 0 L I u M.
Omnis- figura reétilinea

dividïtue in toc triangula’, .
gnou habet lacera ,. demptis

uobus, 66 anguli triangule-
mm confiituunt angulos fi:

guraç. D . PÊ:



                                                                     

L1 aux Prunus. 109-
DEMOINSTRATIOD

D

.A. B ’ V
’Intra. quodlibet polngnum ex: gt:

pentagonum ABCDE , fumatur ali-
quod punêtum F , ex que ad lingule:
angulos ducantur teâæ; & obtinebun-
tu: to: trian nia quo: figura habet late-
ra, adeoque îc quinquetriangula. I

Cum autem unumquodque triangulum
contineat duos angulos reâos (per 3:. I.)
quinque triangula eontincbunt 10 angulos
reâos; a quibus fi demantur an uli reâi
quatuor circa F pofiti (15.1.) qulad figu-
ram non pertinent , remanebunt pro an.
gulis figura: 6 anguli reâî.

Cum jam duo angulî reëti contîneanl I

tut in uno triangulo . 4 emntin duobus a:
g in tribus tgahgulig. - v " " Un»



                                                                     

no ’ z-Encnim a. :k
[Inde jam concludimus pentagonum

dividipoffe in tria triangula: hoc ePt in
to: triangula , qua-figura habet latex:

demptis duobus. l oQuæ demonflratîo univerfalis efl pro
omnibus poligonis 5 8: Tabellæ fequen-
tis en: fimdamentum. ’

L1 *--.M y
Latera X Lili-HLMTrianguli J) I z N31 f4] s l
AngulircËti 3, [4. .6 I 8 I Io

.n aLa... 81.9 Il!) LILLn
Triangulî 6 l 7 d 8 l 9.] 1°
Angulireâi 12 l 14 l 16 l 18 l zo

. CujushÏC CR Senfus. Figura.Ex:’ Ct:
6 laterum, divîdi potefiin 4 triangula;
&illius anguli omnes vadent 8 mélos.

no";



                                                                     

Lrn’nnè Baratin. un

P R0 p ou... o xxxxu. Ë

Rem: que agada: à mm.
parylldas’ïdB.CîDnde Jmpar- ”°

tu ronjungantJlle à ip tiquait;
[uni à parallç14.çl . , r

x D H "«Le» tv .4

7

6’

f
C A D

DEMONSTRATIO.

Duâa Diametro AD, in Tri-
angulis BAD. ADC. . t

Latus AB :0 CD per ampo-
’ fitionem.

Angulus 90 :0 T propre: . a, il:

- L 1 . a.



                                                                     

in JatEIJCLVIVENÆ a; î.

parallelas AB. CD. z
Latus ’AD æ-AD. 4

h.

v w?- » Ergp perla. omnia æquav

lia. mini. d ’
Latusl . AC ab 131).; h

v . Angu us (L a) S. adcoque
b :7. I. bACêtBl;)parallelæ. ’



                                                                     

LIJea Pktmus. 1;;
PRO vos l T to XXXIY.

mon

A B Taralle. wlagrammx’ ,*

ABOD
oppofita la-
lem Ô an.

v t guli aqua-

C D lia finit 3. JPfllmquea
Tiametm [natta bifariam. a

DEM-ONSTRATIO.

In Triangulîs B AD. ADC. K
Angulus a O à) T propret panne-h; a 29.13

AB. CD. ’Angulus 3.8 :0 Qpropterparallelas
AC. BD.

Latus AD î) AD.

Ergo Fer 26. omnîa funt æqualia; (c;

Latus AB ao- CD..
Latus BD 2D AC.
Angulus B :n C.

Adeoque par 4. Triangula BAD.
ADC inter (Hun: æqualia.

- P Plo-



                                                                     

Ç 114. ’ EuCL’IDIsV

P R09651r10.XXtXV.

mon Parallelogramma 04D. F D.
W faper cade»: bali CD (9* inter

I Bafdem [24741115145 A8. 6D confli-

mm [une quam.- H
L E BAFEB

M1h: la c n e.9. x
L Pi?c. l

l..-... .ç a:

D’EMONSTRA’TIO.

T-res hic occurrunt calus, qui
’ V totidem figuns exhxbentur.

Ad Figuram I.

Latus AE .70 CD .1
LatusEB a) CD 34° -

Ergo



                                                                     

L nge. humus. n5-
Ergo AE 3:0 EB. aux

Confidcrentur jam duo trian- t
gula EAU. BED, in quibus

Latus EAJOBE. ,
Angulus A 1) BED propret

. parallclas AC. ED.
Latus AC æ ED par 34.1.

134.1.FrgoTriang. bEAC cr
Triang. BEL))AddVe.

Triang. BCD :0 BCD. .
Parallelogr. mon 30, Para".

BECD. .Ad Figuram.II.
Latus AE no cos I
Latus F8 Jo C034" ’

Ergo AE 30 PEP.
FE FE.
AF un EB. A .

(Marc jam in Triangulis FA C.

’BED. V, . : D

A. l

V a...

P z La-



                                                                     

116 Eucnmrs.
a Latus FAaoBE.

Angulus. A1) BED.-proptcr V
parallelas AC. ED. t

Latus ACœED. per 34.1.
w-’ m Ergo Triang. and"... Ban.)A

Trap. EFCD. 30 EFCD

Parallclog. AD æ Para". F D.

Ad Figuram VIH.

Latus AE Jo CD) I
Latus FB a). CD.. 34’ t

Etgo AE x)EF. EF.)A

PAF a) V EB. fi
Quare itcrum in triangulis

V,F AC. BED. ’ ’
ü . Lotus FA æ BE

[Angulus’ A æ BED. 0b
parallelas AC. BD;

Latus AC :OED. pet 34.1."
Ergo y



                                                                     

Llann anuus. un
Ergo dTnang FAC æTri

ang. BED. , s "’1’
Triang FEGJ) Tri.

. ang. FEG.

pezio Bi 0D.
Trapezium EACG a) Tu)

A.
Triang. CCD GCfiD

Parallclogr. A? a) Parallcl. E52).
Q E. D. ’

Pto-



                                                                     

118. E’UCIQIDIS

PROPOèllTIO XXXVI.
2m TaraIIelagramma JE. H9 fit-

per æqualibus bafibu: CE. 7) . à
inter caféier); parallelasV AB. C1) .
tonflituta, inter [e fun! æqualia.

A a .3: il
43 E F 2D

DEMONSÎRATIO.

Ducantur reflet CH. E3, qu: eruntV
a 3.1.. a æquales 8: parallelæ. Hoc faâo crie.

V Parallelogr. AE a) Para" EH.
Atqui Para". HD a) eiden);5.I.

n Para": EH. -

A
b Ax. 1. Ergo b Parall. AE d) Para". HD.

’ Q En D.

Pro-



                                                                     

LIBER PRIMùs. 1:9

Paovosrno XXXVII.
Triangula ACD. 1: C’D fitper mon

adam lmfi 0D à inter ufdem 17’
parallela: A8. CîD. mnflituta ,
[1432: inter je Æqualia.

&îün Dc.

.FDEMONSTRATIO.

Duâîs DE a parallclaipfi CA : ut ô:

DE parallela CF, exit.   b;;.1:
Paràllelogr. b EC æ Parallelogr. BC.

Arqui Para". EC femiflîs CH

  Triangulum ACD. I
Et Parallelogr. BC lemiŒs cf! 34’ ’

triangulum FCD. I

Ego erriang. ACD I) trian ;FCD. c A!- 7- 
Q . D.

Pin a;



                                                                     

nb EUCLmu
PROPOSITIO XXXVIII.

h 3°"- . Trianguld «A68. HF’DjËJ-n j

par æquahbus Imfibu: CE. P D.
(à mur eafdem parallela: gAŒ.

6D confinant , inter fa fun:
quam.

  IDEMONSTRATlO.

u 31.; Ducarurv 3 F.G parallcla
L -ipfi AC a: DE ipfi EH.

un. Tum bParall. CG 3° Pa-
rall. FB.

At-



                                                                     

, Llnnthumua. la;
Atq ui .dimidium CGX

CH: Triang. ACE.   I I -
Et dimidium FB CR 34’ ’

Triang. HFD. I

.Ergo, c triang. ACE mm 7:
triang. HFD.

V Q . Pro-



                                                                     

.ni ’,Eu.clL1n1*s .

’PRdPos xf-Io XXXIX.

in».   Si tringla A26. fDBC
:9 fin: æqudm , (sa [uper radent

bali ’36 à ad eaja’cm parte:

  ’canflitum: i114 mm! ganga; in-

- m: «film [247411:11:13 Ho; efl

AD cri: paradait: BC.

DEMONSTRATIO.

Sî Adverrarius hoc neget. Sir A5
parallela ipfi BC : à: produâa BD.in
E, ducarur méta EC.

 , ni Tum Triang, macao EBC. ’
’ Arqui Triang. ABCJ) DBC pet

propofitionem. -
I’.’ Ex.-u14



                                                                     

L 1 BELPRIMUS- ’12;

Ergd Trianga b EBCæ DBC. To- Un 1;
tum.& pars quad cit abfurdum. M.

E: eadem demonhratio obtîner in o- c 9..
umibus lineis qu: poITuat duci (apr:
AD.

’ QU3I’C concludendum cf! nullam lié

  neam He duci fa mAD, uéfiti -
fi BC Ërallela. P I q , P .

Ogod fi adverfarîus contendntlîneam
AF cire parallclam BC , éadem deman-
flrationis forma îpfum ad ablurdum de-
ducimus; 8c probabirnus milan) [fusain
infra AD4 1)??ch duci qu: ipfi BC fil:

parallela. ’  Et oreae bine concludîmus îpfamli:
ncam AD efl’e parallclamBC.

v   Q En Do

cum Pnd-’



                                                                     

:24. EuCLrnu
PRO? os x 111 0’ XL;

fluez.,0. z Sitridngula ABC. DEF fin:
(gambe! , (:7 ficpcuqualibu: ba-
jilzm BU; EF, E5 adèafdem
Parte: conflituta : 1114 arum qua-
que inter caldera, parqllelas AD. ’

’ EF. l

DEMONSTRATIO.
Si ADjuxta .Adverfarîum non fit pa-

rallela BF ; fit AC fupra AD duâà,
. îpfi BF parallela :8: produôta ED in G ,

ducatur GF. I » I  
. au. Tom erît atriang: ABC æ trîang:

GEF. ” ’Ç1Atqui idem triang. ABC J) triângi
DEF. perprog.   V .- ’ 

” - Fret»;



                                                                     

L133). PLI mus. 12;
Ergo btrîang. GEF J) DEF. To- bug,

mm 8: pars; quod efi cabfurdum. c a 9,

Adeoquè lime: AG non efirparallela
BF :.nec ulla qua: fupraAD poflet duci.

Et codem mode demonflratur nec
AH nec ullam aliam qua: infra AD Paf.
fit duci, eIÏe parallelam ipfi EF.

Ergo concludimus iterum ipfam lineam
AD elfe parallclamBF. (L E. D.

(La Pu?



                                                                     

l mon
p.

* 337. L

n M44.

E
126 EUCŒÂ I un *

Pnopostrl o. XLI.
A E Si parallelogm’m-

mum AEÛD
rammunem aux
triangulo F 0D

- - bafin 0D habite-
rit. à in iifdem paralleli: AF.
C9 fuerit: pqrallelogmmmum a.
rit duplum trianguli,

W
C D

DEMONSTRATIO.
Duâa AD erit triang. a ACD æ trio’

mg I FCD. .Arqui, b parallclogr. AECD efi du- .
plum triang. ACD.

Ergo etiam pardi. AECD fifi duplum n
triang. F CD.

SCHOLIUM.
Inio etiam fi parallelogrammum

ABDC cum trîan ulo EFG æqua-
les bafes CD. FG. abuerjt 8c iaîifdem
fuerit parallelis , parallélog. trianguli
duplum exit.

- Dg.



                                                                     

’ . LIBEKPRïMus. .127.-
-DEMONSTRATIO.

v n x
C D F. G  H

Duâà FIC pérellela CE , crit. 

’ ParallclongD a) Parall.KG; 36. I. L
Atqui- Para". KG CR duplum Trian-

guli’EFG. , par 34.1.
Ergo miamParaH. AD ejufdem trian- -

guli duprlum erit. ,PrétercafiTrîanguli EFH cum Par- I
allelogr. AD inter eafdem parallelascxî- . 1
flentis, bafis PH fucrîtdupla bafeos CD " n
exit triangulum EFH 1) parallcgr. AD,

DEMONSTRATIO...
oTrîang. EFG au triang.hEHG (3 8.1.)

Ergo totum triangulum EFH cit duplpm
trianguliEFG: atqui mode demonfira-
tum cpt çlfcpmllegr. nAD duplum ejuf-
dam triangulî EFG." Ergo çrit parai].

ABD triang. EFG, » PRO



                                                                     

128 ’ .Eucutnn- n
PROPOSITI-O XLII.

hotu. v   A. Dard triangule3 ABC «squale paral-
  lehgrammum GÇ

. , confiruqre, bahut:
B C. a augulùm aqnalm

amyle data D.

:CONSTRU CTIIO.
r. Dîvide abafin BC bifàfiam in E;

& duc re&am AE. "
V5 in L z. Dm; [imam AHparallelam BC.

, 3. Ex E duc r’cétam EG ut angulus
n GEC fit équalis angulo data D. n

4. Age CH parallclam BC.
n Dico GCefTe Parallelogrammum

quæfitum.  
- DEMONËTRATIO.n 33.1.. Triang. AEB J) tçiang. ABC.

’ Ergo triang. AB C CR duplum triangÂ

ABC ’ I * Vb 4143 Atqui Para". GC bcil: duplum eiufdcm.
’ triang; AEC.. .

N a 10.1.

1.4:. 6., Ergo tfiang. ABC I) Pénil. GC. :-
Cum jam angulus GEC pet confitu-

flioncm fic æ àngulo dung Pare; à.
fium elfe quod quæritur. A

t ’ d’un



                                                                     

LIIBER Pklnus. 1295

PROPOSITIO. XLlII.
Omni: parallelagmmm’i Ac giton

complementa dg. GC. jàmimcr
fixèualia.

DEMousrRATIoÇ

Triang. BAD sa Tri)

ang.BCD. nErriang. BFGV-1- (QI-1034" L
Jo tri.BKG.1-GEDX .A

Remanct completn. AG 30
ac:ompl.GC. E. D- un;

R l - Pro-



                                                                     

z

hob. If. . D reâam F114-
À F to triangulo’

Il ’ ABCæquale

n . I
130 E’uc’LID-Is: .

.Pkloppsfn o XLIV. .
A a u r .Ad d’at’am’

B

L w M pauline.A , . 4. grammum ,CM applimge habens nngdlum aqualgm an-

. gala. data D.

141.. I.

hg. I...

131.1. I

CONSTRUCTIO;   
. I. Conflitueaparallclogrammum CG
æqualetriangploABC , &habensa u-
lum GEC w angqu D. L n

z. Produc b BCin K, ut CK (iræ

datæ F. , ..3. Age K1 paralîehm c CH, quæ
produé’cæ AH occurrat in I.

4. Ex I par C ducaux: 1C . quænpro-
duâæ GE. occurrat in L. .4 ’

5. Duçamr LM parnIIeIa BK , qua:
produâæ 1K occurrat in M.

6. Denique producapurHCîn N. h
Dicg CM cire parallelogrammum-

v A quæfitum. l l
l

’ -. h DCf



                                                                     

L; un. Paq mus. -’ 131

 DEMONSTRAT.IO. 

Triang. A801) complementoGC. *

nex- Conltr. , ,Camp]. CM n æ eidem compIÏ GC. 34311;

Ergo trinng;ABC ban) compl. BA:. x... n

Angulum autem CNM cire angulo
data D fic demonfiratur.

AngWCNMCæ HCK. grainier Pa.*Cî9-ll-

* ranchs ÇK. NM. ’ A  
An . HCK no cGEC. propret a.

ranclaëHC. GE. v P .
Ang. GEC .æ D. par confira.

&îoncm. l l I . Q

Ergoang. CNM :0 D. d l , 3&1,
Cum jam denîqué latus CK-Afaqâum-

fit æqualelineæ dam F, pater parallelo.
grammum CM quæfito fatîsfacere.

R z. . Pro- -



                                                                     

133 rilEuICÈIDIÏS I

PROPOS] T10 XL’V.

Ptob.13.h Tata reflilineo AD qua]:
Parallelogmmmzm ET confli-
tuere 13417672: dmgulum «agada»:

qngulo data F. ’

j .CONSTRUCTJO.

1. Duâa CB dividatur
reâilineum in triangula.

a..." * .2. Fia: aparallelogmm-
mum El no triangulotBCD,
habens angUIUm H30 daço F.

’ . - 3. Su-
z,



                                                                     

L1 un. Prunus. 133
3. Sunna latusGlbfiac pa-BM L

l ralllclogrammum GD :0 tri-
V angulo ABC , habens angu-

Ium GlD :0 ipfi H.
Dicoquæfito fatisfaâtum

CITE.

DEÈÏONÈTRÀTICÎII

lParallelogr. E1 æ  
  rtriang. BCD v .. (ma

Parallelogr. GD .perc .
triang- ABC.’ I

Ergo Para". ED œRcâilineo
AD.

  Q. E..F:

R PROSA I



                                                                     

134. EuCLIUIS’ .v

O PROPOSIÎ;0. XLVI.
  Ptob.r4. Super dam rèEZaA’B quadra-

mm AB ’DC defiribflje.

C I Il)

3 .CONSTRUICTIO.

1. --Ab cxtremitatibus 85,
1B crigc diuas perpendiçulares

m. 1. a AC. BD. qua: ’fint æqualcs n’

. 9 ipfi A3.
O ’2. Ducatur rcéÏaCD.

Dico ABCD cflè qua-
dratum quæfitum.

DEMONSTRATIOn
Pro lateribus.

un. r. Latus AC a 30 BD, quia u-

- - , trim-



                                                                     

Lumanùs. 13;;-
trumquç Icfl aoèidem AB. , L

.Latus’ AC CR parallelum l
b BD , proptcr angulos mites. m- L.

A. B. OErgo cAB 8c CDfunt pa- casa
muchas: æqùales , adeoque . ’
omnia tirera æqualia heidcm
A8, intèr [e flint æqualia 8c,

parallcla.  
-.- Pro angulis. a

In parallclogrammoAD an-
guli A.B. funucâi. Ergo’cI c-v d 34:17

tiam oppofiçi D. C (untrèéti. I

Ergo ABDCË c9: quàdratum. I

Il E’. D, -

  rusa



                                                                     

j13ç V. . EquLIDIS O

  P a onc 81T er EXLVII.

m3,. à In emmi trjidngdla raflangùlo.
33- I BAC Quadramm lateri: .v B6,

quodrèflo angulo oppoaitur, , 4,». .
gudlé 1 efl’ mobm fimul rebâtie.

in»: [me w 3A. qua-
dratis.   Ë" ’

’13

DEMONSTRATIO.

Ex A du&a AL parallcla late-
ri BE . laçais BC quadratum B1?

. - dividu:



                                                                     

L151". Pklùus; [.137
dividit in duo paràllelogramma

BL. KD: , ’Si jam demonflratum fit Paral.
lelogr. K?) cire œÏquadrato AI .
ut 8: parallelogr. BL eflc æqua-
drato dF g pefaéta res crit.

Pro Primo.

marque redus.
nuais AD.BI mg. BCDæ ACI.quîa

AÇng. ACB. J) ACB. I

î

!Ang. ACD’a’o BCI.

Ergo in triangulis ACD. BCI.

Lotus AC :0 CI. quia lama co- ù
Latus CD :0 BC. rundem quadratorum;

Ang. ACD J) BCI.   "

.à

, Ergo îTrîang. ACDtriang. BCI. , . 4- l

cAtquîpal-allefogr.KD e Qui: fun:
duplumtriang., ACD. ÎnÎ-ifdcm bav :41. 1-
E: rallclegr.A1duPlum fibus 86 pl-

Gains; BCI. , mais.

.5 . Et?



                                                                     

338 "Eucuors.
V l E; o bparaîl. KD I) Fatal]. En qua-

n’ffl V g drato AI. A
. Pro Secundo. -

Du&is AE.CF(Ang. CBE 30 ABF.
quia uferque reâus.

A, Ang. ABC. ABC.

". Ang. ABE.J) CBF.

n mareînîrîangulis ARE. CBF.’

Lamé A11 :1), 15H Utpore ltera comma
’Latlls BE æ ÀCBJdcm quadratorum. .
Ang’.’ABïî.fao ÇBF. A

1

’ r.V,. . .- ,î’ . ’ ’ .
44,1, Ergo Trianv. ABE. d æÏTrîang.

- MCBF. I.. ’1’! 5 cAtïqùi’ paràlîélogr. BL afi- Qùîa (un:

"il duplumg-iapg..ABE. "l ’ in ’iifdem
.2 4;. eEf ’Paraîlelbgr..AF duçlum bafibns 86

uttgxang. CEP. . n - pannais.

cg. v;   A à: Ergo



                                                                     

n

L

V Luna. PRIMùS. 139

quadrato AF.
Arquiantea para" K1) I) qua-

drato AI.

Ergo para". BL en para". (en) f A...

. A .
d Ergo Quadratum BD duobus qua.

dmrîs. AF. AI.

Q El- Dc ’

l

5:” o Suc-è



                                                                     

14.0 ,EuCLIDIs
Succinâior amen) 8: clarior CR Clarif-

fimi Srurunii demonfiratio, quam in tu!
Mathefi enuclcata, pag. 30. (hoc modo

proponxt; .

F n
B G437

Faâîs facierfdîs, quæ appofita Figura

monflrat.
[:3 FDCG duplum efl Ali ’

ACD. I IAtquî D AHIC ctiam efl du [4 ’ ’

plum Ali ACD.

Ergo la FDCG Jo a AHIC.

Ecdem modo.

Ü FEBG duplum en; Ali A133.)
Arqui D ABLK ctiam efiduplum 4:. I.

Ali ACD.

’ Ergo



                                                                     

LIBBR. PnIMus. z
Ergo n C: FEBG æ a ABLKÀAdd
Supra cfi Ü FDCG :D D AHICJ e’

, Eritquc D EDCB il) Cl ABLK .4-

ClAHlC. E. D. 4
Nam quad latus BE occurrat laterî LK

& latus BD continuato lateri IH fic pater,
fiquidem onmcs anguli O , ut 85 Pmani-
fcflo æqualcs funt , quia ubigue 0 4.. P
confiituunt unum reâum.

Adeoquc Alum’ABC revolutum cire:
centrum B congruet cum triangule B LE;
revolutum autem circa centrum C, cou-
gruetcum triangule CID.

GSCHOLIUMÇL
Pulcherrîmum hoc Pyrhagoræ inven-

tum infigne pet totam. Mathefin CH:
Theorema, 8c non pauca utiliflima fup-

ditat Problemata, quorum cum alia
apud Cla’vium 8: alios Autores abun-
danti fatîs copia viderî pofiînt. mais
tamtam aŒcremus.  

S s n°5

14.1



                                                                     

142 EuCLlnxs
PROBLEMAL

O

Dans
quodli-

2 be: limais
K. L. M.
N. O. in»
venirc
(agada-
tum
quad o-
mnium I
lincarum
quadratis
fimul

« t fumtis fit
æquale.

Clonflruâîo & Demonflratîo.

I. Duas lineas K 8c L, jungcin au.
gu-



                                                                     

- LIBERPRIMUS. 14.3
gulo rcâo ABC . crit duûâ rcââ AC;

’DACJODtisK. &L.-
2. F a&â CD æ M perpendiculari ad

CA. en: c1 ADJOUtis. K.L.M. .
3. Ad AD fiat perpendicularis’ 9E.

:0 N. critque D 14E 30 Gris K. L.
L IM. N. r .4.. Ipfi 11E fiat perpendicularis EF

au O , critquca dl? au nus. K. L. M.

NI O. .
Que omnia fequuntur cx’hac prop; v

4.7. cum quatuor Ma triangula ABC.
ACD. AIDE. AEF. per confiruéflo.
nom (in: reâangula.

.2 l t L t Pro.



                                                                     

14-4-

lum. parallcla BD.

Eucunls
’PROBLEM-A. Il.

Datis duabus lineis inæqualibus
K. L. invertine quadratum , quo
a fi: invicem quadrata ab illis thêta

differunt. - Ir .CONSTRUCTIO.
I. Fac rcflam DB duplam da-

tæmajoris K.
2. Supcrilla defcribe Semicir-

culum DES. a ’
3. F iat ipfi DE perpendicula-

ris BC a) datæ L. . .
4.. Ducatur CE ad Scmicircu-

5. Ex



                                                                     

l L1 nm Prunus. 14;
5.; nEx punéto E demittatur

I perpendicularis EF. - .
- Tum dico D AF cch diffa.

rentiam Dtorum K. 8c L.

DEMIONSTRATIO.
Duéta AE erit triangulum

AEF par conüruétionem manu.
gulum; adçoquc per 4.7.1.

a AE au a EF 4. a AF
AtquiDAEæDl. Parton:
EtDEFxîuL. (huât.

Ergo à K fuperat DL perpAFJ r
adcoèjue a AFefi différçnua m0;

rum , K 8c L;

.T . P165



                                                                     

34.6 .. Eucmnu. ’

PROBLEIM A. m:

Cognitis trianguli hum;
guli A730 duobus latcribus,
invcniretcrtium. - r

PRAXI&
-;ÎL

Î.V.B-
’Sînt cognîta duo latéra-

X’B g. 136 4. O43iatriangulum

CF: reétangulum : duo qua-
drata A? 8c ’30: feu 96:16
addantur in unamqummam :.

’7’ v *



                                                                     

L1 mathurins; 14.7
’85 obtincbitur 2;: pro duo-
bus gris A3. BC. hoc cil pro
me A6: cujus radix ydabit
.latus quæfitum AC.

Similitcr cognita. fiat Ia-
tcraACIçôcBC4: tum auto
.452; fublaco Etc BC, 16,
refiabi; pro Un) A? 9. cujus
radix. cxhibebic latus (ludi-
cum AB.

d T 7; v 5Cb04



                                                                     

.148 Eucmn rai
ISCHOLIUM IL

E.. àPM NoF  W . w F
3- oc

Si triangulum rc&angulum fit
. fimul Ifofcelcs, facillime propo-

fitionis vcritas demonflrabitur
hune in modum.

PRÆPARAITIO.
r. Supcrlatcribus AB. AC. fiant Dt:

AF. AC.
2. Ducantur reâæ CD. DE. EB. .

Dico BCDE elle Dtum a BC , 8:
:0 titis AF. AC.

DÉMONSTRATIO.
PARS r.

Par sa. I. illufque Coroll. z. tres angu-s

l . r v h li



                                                                     

Liman. Pa urus 14.9
li ad B (c. ABC. ABE. EBF.’ ut 8c tres ’

ad C fcil. ACE. ACD. DCG : præterea
i duo ad E il: AEB. FER. ut 8c ad D

duo ADC. GDC; funt fernircâi: un-
de jam facile. deducitur angulos ABD.
ADE miam elle femircâos : adéoque
quatuorangulcslquadrilatcri BCDE elle
rcâos : quare latera oppofita fun! pareille.-
la: le. BC. ED & EB. DC.

Atqùi BC J) CD (6.1.),zquîa triang.
BCD cil reéhngulum in C ’& habct duos"

angulos lupra Berlin BD æquales: unde

criam BE D ED. l
Ergo quatuor lattera Eh. CD. DES ,

EB funr æqualia : adcoque BCDE arum
lateris BC.

P A R s Il,

Sex triangula K. L. M.N. O. P. ha-
bcnt fusa baies inter le æqualcs , (quia -

,funt lattera Ütl) 86 duos angulos lupra ba-

fin, quiaomnes fiant feinircâi. . x
Ergo per 26.1. triangula omnia inter, l

le funt æqualia.
Adeoquc 4 triangula K. M. 1.. N ælia

4triangulis.P. M. N. O. ».
Hoc cit 0mm. BCDE 1) Gris AF.

AG. Q E. D.

T3. .qu



                                                                     

’ 150 Eucunrs,
Gui demonfiratîoni aliam fié bre-

vrtcr adjungrmus. I

Defcriptis quadratis JE. 116.
13E; producantur latera F13. GÛÏ
qua: neceflàrio dcberc cadcrc in E-
& D facile probari pontil . ut BE
0D ’fint Diametri. qua: ipfum
quadratumS: lingules illius angu-
los billariam fecant. i ’

Undejam’nullo negotio dedu-
citur lineas BK. CK. îDK.EK cf.
le inter fa 8c lateribus dB. AC. .

r arqua-



                                                                     

L rntn P a in us. 151
æquales . adeoque trianguli îDBC
cum Dto CI inter eafdem patelle.
las [B G0 exiflentis, bafis îDC,
dupla cil Parallelogrammi bafeos
CGzergo per Scholium pro. 4.1. I.
Triang liDBC 30 me 4G. -

à Deinde triangulum ŒEC à)

triang. 9B0 34.. I. .- En Triang. 913 C æ me AC. q
Et Dtum AG adam 11E , 4

Ergo Triarlg. TE C :0 me 4R
Œarèfcquitur .duo Triangula

93C. TECfimul fumta, hoc’elt
arum BÛDE elle sole quadratis
duobus AF. AGfimul fumtis.

Cæterum ex hac eadem demon-
Rrationis forma . fequens haud
inelegans deducim us

Theorema. I.
In Triangulo lfofcele réâm-

gulonzIBC, quadratum Hypote-
nufæ BCquadruplum cil trian u- ’
li ejufdem propofiti 4B6.

De-
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DEMONSTRATIOÂ

Ex fuperiori demonllratione
pater lingules Dti BE angulos bi-
feétos elle.8c lineas BK. CK. ÊZ)K

E K lateribus JE. AC. Aæquales:
Undejam le uitur quatuor trian-
gula BKC. C E EKÎ). 9K3.
8c inter le 8C triangule B110 elfe
æquiangula , 8c æquilatera: adeô-
que æqualia. ’

Cum auteur quatuor illa trian’
gula confiituant Dru. BCDE a
parctïillud arum quadruplum ef- ’

le Trianguli ABC. QE. D.
I (il? demdnllratio præceden-
tis T eoremaris, cum mihiocca-
fionem præberet inquirendi, quo-
modolmtum hypOtenufæ triangulil
reâanguli inæqualiumi laterum le
haberet ad ipfum Triangulum,
roqueras fcfe fiatim prodebat.

Theorcma Îl-

In quolibeteunquc Triangulo

i I l Re;



                                                                     

Luna Prunus. «15;
-Re&angulo inæqualium laterum ,
quadrarum Hypotenufæ triangur .
lum propelîtum quater fumtum
fuperar me quod fic a dilferentia À
reliquorum laterum: feu qued
idem ell 5 arum Hypotenu-
la: el’t æle triangule propolîto
quater fumpto una cum me dil’fe-
rentiæ reliquorum latex-nm.

Demonllratienem vide pagina
lèquente.
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DEMONSTRATIO.

Super trianguli re&angu.li ABC
lateribus confiruantur rata AF.

dG. BE- .Deinde producantur latera FB
GC: cum ex ,angulis E &7)du-
cantur EK parallela FB, 8: ËDN
parallela GC:I illæ lineæ ira fein-
terfecabunt. ut confiituanr qua-
tuor triangulafiLC. CKENY)
’ i’ "l îDMB,



                                                                     

Luna Prunus. 155.
231MB, 8: in illorum media qua-
dratum KLMN. . Ï "

Quibus conflruétis .vel levi-z
ter me præcedentrbus exercitæ, -
tus facile omnes angules-O, ut
8: omnes T inter le soles elle,-

perfpiciet. .Unde fequitur pet 26.- I.
quinque illa Triangula elfe in:
ter le. æqualia ; 8c haberc. la-
tera æqualr’a lateribus : l’c. BM.

ÎDN. EK. CL: pretiam AC. CK.

EN.IDM.BL. ,(Lure fi auferatur BLa BM:
TMaŒN: ENabEK: &CK
a CL . remancbunt KL. LM.
MN. NK inter leœles , quælunt
difiEtentiæ laterum A3. AC. .

Œia autem illæ æquales lineæ
ad angulos relies funtjunétæ , un
facile’ex 26.1. patet, fequiturqua-
drilaterum KLMN elle quadra-
tum difl’erentiæ laterumi AB. AC.

Cum ergo quatuor triangula ,
BMD.DNE.EKC.CLB. cum

V z me;
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Dto KLMN ’conl’tituant totem
BCËDE ; qued fit ab hypotenufa
BC: patebit abunde propeliti
nollri Theorematis veritas.

Vix autem pollumquin hic af-
feram plus quam elegantem Cla-
rillîmi Chriltopheri Sturmii de;
monllratienem præfentis prop.
4.7. , quam ex.hac figura, alio ac
diverfo a nebis ex fundamento,
cenllrué’tâ , nobis fuppeditat.
in calcule Alegçbraice propoli-
tum: quæ tamen ab lis. qui vel
a-limine Analyfin fpeciofam l1-
lutaverunt , intelligi potelt.
. llla autem ira le habet. Trian-
guli ReâanguliABC. latus BC
feu hypotenufa dicatur a: AC

’vocetur à. AB c. Area Trian-
guli ÂBCCritî. 6c. adeoque qua-

tuor triangula fadent 2 be: Deindc
dilïerentia latcrum A3. AC cric
c-vb, ejufque Dtum crabe-l- M:
quod priori areæ qùatuer trian-
gulorum additum facit 004-65,

- ’ i qua:
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quæ fumma cit ælis DtO an faâo’

ab hypotenufa. . Ç . 
, Cam-autan ma fumma exhia
beau duc En: laterumufB. AC,
fequitur çfiam duo in; au 6ch L
aolia DtoBC. , " -

’ QE. D.
!
a



                                                                     

Eulcrxnirs

Cæterum illufiris bujus pro-
pofinonis aliam a præcedcntc ge- .
neralem demonfirationem hoc

.modo damus.
Triangulum ’reâangulum da-

’ tum musc; laterum AB. AC.
quadrata fiat AD. AL: 8c lateris 
BC quadratum BH: jam pater l
ad oculum quadratum 8H a ,re 
liquis quadratis AD, AL , abfcin-
Clerc triahgulum AFB 8c tripe-
zium AIHC. Si jam. produéta

* - ’ V * DE
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DEinG, &duâaNR per F ’
parallela 8M 8c GK parallcla
E A , demonfiratur cire triangu-

lum ’ X .1) Y.  
. S a) T.

Parallelogr. P I) Q.
’ Triangulum GFR I) IHM.

Ccrti efl’c poterimus de pro.- ’
pofitioms ventatc.

DEMONSVTRATIO.
. Genéraliter notandum Émile

poire ex præccdcntibus damon-
flrari omnes angulos O ut 8:
omnes R elle inter fc æquales.

Primum X a) Y.
Duo triangula X 8c Y habent

duos angulos O 8c R ut8zlatera
BC. CH æqualia: Ergo (26. I.)
ipfa triangula (un: æqualia.

Sc-



                                                                     

f . .16° Eucmols.’

- . Secundum S a) T.
Duo triangula S 8c T, habenc

duos angulos O 8c R, 8c u; 8c la-
tera NF. GK æqualiq : .Ergo
(26.1.) ipfa triangule: fun: æqua-
lia. Et làtus EF. æ G1. quibus
ab æqualibus BG . GH ablatis ., re-
man’et F G .1) 1H. ’

Tèrtium P æ VQ.

. Quia font complcmcnta paral-
lclogrammiDK. (4.3.1.
Quartum Triang. GFR no IHM. .

Duo triangula GFR& IHM.
habent duos angulos O 8c R. uc-
& lateraFG, 1H æqualia. Ergo
(26.1.)ipfatriàngula fun: inter fe l

o æqualia.
Ex quibus pare: .lateris BC

quadratum BH in fc .comprc-
hendcre duorum reliquorum lai
terum AB. AC quadrata AD.
AI. Ergo quadratum EH eçiam

g «a . . pet



                                                                     

LI’BEK Panna. :61
par Axioma 13. duobus quadra.
ris AD. AI. æquale ef’t. *

Q.D. E.

Quod autemBG concurrat
.cum DE in phpâoG. &CH
cum ML in H, fuma damon-

flratum CR. a

-Jævw. . u
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.Alîa.DE’MONSTRATIO.

R



                                                                     

LIBER’PRIMUS

Trianguli re&angulî ABC , laterum
quadrata tu: AD. AK. BT.demonI1ran-
dum CR hoc rertium BT 6ch mie duobus
reliquîs.

Fiat RAX :0 AE , cri: [uper AX fa-
âum quadratum AF I) AD. Produca-
tur KH inG ut fit HG au XF Ducatur
AC; 8: par 1 ducatur MIN parallela AH
8c tandem agatur EG. Eritquc HE pa-l
rallelogrammum , cujus complemcuta
EI.IH.funtæqualia: fi utrimque adda-
tur commune paralltIOgrammum MX.
exitquadratum AF hoc Cfi AD CDÀpaà

ralleg. MH; LErgo totum paralleïogr. MK en": æ-
qunle duobus quadratis AD. AK. R

v Deînde fumaturCL J) CM , 8c CR
. ï) CK. 8: perfeêto parallel.LR (quad
cri: DZ) îpfi MK) producantur L0 8c TQ
ut fibi occurrant in Pâtum ducatur Dia-
gonalis C5, quæ produââ cadet in P.

’ (ut mox’dcmonflrubitut.) Hifce .faâis in

parallclOgr. LTduo complcmenta LS.
5T erunt (43.!) inter fa æqualia: qui.
bus fi addâtur commune parallelogr. BR,
cric parallelogr. LR (hoc fifi duo (Audra-
ta AD. A1030 quadrette ET. .

va X2 u U1.

163
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.Nk -

L1 un. PRI Mus. i716,
Ultîma Demonfiratîo.

Intra Iaterîs BC quadratum BR , fic
D CH a) Iateris AC Dto Y: Qm a Dm
BR fubhtn remanebunt duo parallclo-
gramma BC. 0K. (en faëto parallelogr.
OS au OK , remanebît torum Farando-
gr’ammum BT , (and fi demonflratur
elfe æ 020x , peméta res exit. l o

04m: (muta B13 il) BA , confiruatur
[3mm BG æ Dto X. Tum produâis la-
tcribus EG. ST , ut concurrzntin N ; R ex
B par L ducatur BLN; que ctiam cade;

in idem punâum N. .
Tum in parallelogrammo BN com:

plementaEL. L8 erunt æqualia.& fi ab
utraque parte addas commune BL. cric
parallclogr. BT (hoc CR BO 41- 0K) ,
I) ûtoBG feu X.

Unde jam patct duo Un X 8: Y elfe.
çqualig Dm BR. ’ ’

(Lus;

; .Quod’
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Quod autem Diamerer BL produâz

cadat Înkpunâum N , ubi larera EG ,
ST produêta concurrunç, fic probatur.

B J) E »

Si
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Simon cadaiin N, mm juxtïadver.

[atrium cadar. l
Ve! (upra N in X, ut BX fit lima

méta. I
Vcl infra N in Y , ut BY fit geai.

In X fuma N.

Anguîus O :0 Q3). I
Angulus O :0 Pal-9 ’

Ergo P J) chtcrnu; interne con-
tra 16. I.

Quæ demonfirario obtinet in omnibus
puuétis Input N fitis.

In Y infra N.
Anguille! O J) CL»: I
Angulus O I) T. ’ ’

.---Ergo Q æ T. iterum externus ins
terno contra 16. I. ,

Eademque denfouflratio Iocum habet
in omnibus punâis infra N politis.

Ergo cum linea B L produâa non [50L-
i fiticadercfupra necetiam infra N nccefïa-

gio’cadçt in ipfum Punêtum N.

- Pag-
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3 1"

I il. I.

ib47. I.

c A2..L

fl8.1.

168 Eucuols
nécrosa: o. XLVIII.

si quadrant»: 45’ un
T rianguli latere CB defin’-

pour): fit æqtule daubas "li-

quorum luterum Cd. A]!
qrudraris : dngultu CAB ,

c ("quem 1tliquaifla listera (on .
i 15mm, raïas en].

DEMONSTRÀVTÎO.

Ex A ipfi A13 (a) cXcitcrurpcrpcndicularis AD
Il) AC. 8c ducatürrcâa DE

Tu m in Triangulo DAB crît.
Quadr. DA (hoc CR AC) 4i- quadr. AB (b) æ

quadr. DB.
Atqui quadr. AC --;-. quadr- AB ctiam cil:

æ (lundi-LB. per Prop,

Ergo (c) quaerB .1) quadr. CB.
Adcoquc lutas DE .1) latCrÎ CE.

Quarc in Triangulic ADB , ACE.
Latns A!) .1) AC perconfh’uflionem.

,Latus DB CI) C3» v ;Lntus A8 commune.

Ergo (d) miam omnes angulik faut,- squales

adcoquc - . -AngDAB 10 CAB.
Atqui DAB en rcâus. I .Ergo CAB ctiam rcâuscrit. Q. D. E.

F1111: LIER! PRIMI.
EI-



                                                                     

.EUÇLIDIS
ELEMENTORIUMU

LIBER SECUNDUS.

N primo libro inflituta triangu-
1 lorum tum quoad angulos tum
quoadlatera varia comparationc .
8c parallelogrammum non una 8:
inter fe 8: cum triangulis collation
ne, in hoc libro fecundo aggrc-
ditur Euclides linearum ad libi-
num feâarum parallelogramma
Rectangula 8: Quadrata; doCen-
do quomodo fe habeant Parallelo-
gramma reâangula quæ fiunt a
partibus alicujus lineæ tum inter
fe tum relata ad Œadrata totius
lineæ: ficut ex ipfis propofitioni-
bus porro manifefluvm evadet.

’ Cum autem hujus libri propo-’

fitiones; liCCt numcro non adeo
multæ . tales fint, ut fua difficul-
tate tyronum progrcflui baud exi-
guam (ème mjicnant moram . nos

I oleum
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deum 8c operam non perdidife ’
cxiflimabimus . fi illarum deman-
firm’ones in ordinemus . ut qui-
libet filas attenta perlegens (tu-
Clio, illifque primùm librum be.
ne p’erceptum rite applicans .
maximam ldlfiîcultatcm penitus
difparere comperiat. . ’

Cæterum ne occurrences igno-
tæ voces demonflrationum ab-
Ïumpànr curium , hic ut 8: in pri.
m0 libro factum cit. Definitio-
neè præmittuntur terminorum ads
hibendorum tollentes dubiam (in
gnificationem. ’ t ’

De-
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DEFI’NITIONES.

I.
îParallelagmmmum raflangu-

[am ABUD cantineri dicitur [ab
dada: refît": Cd. dB . rafla?»
angulum À comprebendentibus.

c t D
Â. B

Antea vidimus generationem alicuîus
fuperficiei . quæ in memoriam revocata
parallel ogrammi reâanguli formationem
intelleâu reddet facilierem.

Reâæiineæ AB perpendiculariterin-
fifiat linen CA; quæ concipiatur ferri
fupralincam AB, ut ipfi femper maneat
perpendicularis; cum ifialinea CA per-
vencrit ad punâum B : tum extremum ’
puncïtÎim C defcriptàm relinquetlineam

CD æquaiem ipfi AB 3 8c cum lineaBD
fit quafi eadem cum linea AC ex purifia

l. Y z
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A delata in punâum B, erit linea BD
etiam æqualisipfi AB.

Unde patet ad inveniendam totaux
quantitatem feu aream alicuius paulie-
logrammi requîri rantum notamlongitu-
dinem duorum laterum angulum refrain
continentium.

QÇ D
"à AL178 a.

. vkT5
A1 2.354.713

a.

cheire

* Quod ut adhuc clariusievadar , fieu:
85 arâiflimam inter linearum in feinvi-’

I cem duôtum 8: numeror’um multiplica.
rionem efTe affinitatem , ponamus lineam
CA divifam die in quatuor partes arqua-
les CF. PX. X0. 0A. fimiliter lineam

l A3
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AB in (minque-partes, quæ prioribus
.æquaies tint. Si ’jam linea CA friper A3

mon perveneritad locum 1 qunôtum
C. defcriptum exhibebit Jineam CC; ’
punétum P, lineam PR: X, Iineam
x5. O, li.ieam 0T; adeoque unico
iiio motu faâa erunt quatuor ilta minora
quadrant: CR. P5. XT. O r, quo! nim.
linca CA partes habet: fi enim ex plu.
ribus confiaret partibus , etiam Plura
conflituta client quadrata.

Facile autem interligimus illud idem
efle ac fi numerus 4. ducatur feu multipli-

cetur per I feu unitatem. l
Similiter fi,linea Q 1 (quæ eadem jam

concipicnda efi cum AC) fecundo mon:
pervenerit ad punâum z , eodcm modo
quatuor alia quadrata efiicientur quæ
prioribus addita fimul 8 dabunt: id quad .
iterum idem en, ac fi numerus q. bis
multiplicetur pet 1 feu femel pet z.

Non aliter fi linea AC perget moverig"
tertius motus quatuor aiia prioribus adjiæ
de: quadrata; quatuoralia quartus; do-
nec tandem quintus ultima quatuor ad.
jungendo quadrata totum paraiielogram-
mum reâmgulum perficiat a: compleat : r
au: omnia quadrata fibi invicem addita ,

.Y 3 " zoex.
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- 20 exhibebunt; quodrurfus idem efiacfi

numerus 4 quinquies pet unitatem feu fe-
mai pet 5 multiplicatus client; quæ ope-
ratio friniliter eundem producit nume-

tupi 120. .Cæterum notandum cit in fequen-
tibus ad multiplicandum lineam A8

erlineam .CD , »feu ad ducendamli-
neam AB in lineam CD: veî tandem ad
defignandum reâanguium comptehen-
fun] fui) lateribus AB , CD me fempet
feripturumŒ AB. CD.

Unde jam exif’timo manifefiam fatis
die rationem 0b quam ad. inveniendam
alicujus feu omnium parallelogrammo-
mm reôtangulorum aream folummodo
duorum latetum reâum angulum com-
Ptehendentium tequiratur notitia.

Hinc porto apparet , quomodo cogni-
ta area ’parallelogrammi"teâanguli , 8::

alterutro latetum alterum inveniri point
lattis; dividendo fcilicet datarn aream pet
latus cognitnm :id quod in pataude-
grammo ABCD date pater, quod 20
quadrant cantiner; qui numerus fi divida-
tua pet 4 feu cognitum lattis CA. acquire-

.mus 5 pro latere AB. 85 viciflim fi 20 di-
vidatur par 5 feu latus notum AB , inve;
nietur 4 pro altetoiatate AC.

. 4 N q
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NOTA.
. Primo. Parallclogrammumdiciturre-
&angulum quad habet unum angulum
tcétum. Nain fiunuseft reâus, I erunt a ,9 a;

8e reliqui redû. 34- 1-Secundo. Parallelogrammum cit vel
oblongnm velquadratum. . .

Ohiongium efi quod latera contigua
habet inæqnalia, five quod continetur
fub duabus reâis inæqualibus ; illud au-
tem nos in fequentibus femper expri-
memus hoc figno C3; adeoque ex: gr:
D AC, femper fignificabit paralleloà
grammum reâangulum AC.

(Madratum cit , quad fub duabus re-
âis œqualibus continerur: illud etiam
exprimemus tali figno D ut D CD ,
femper denotet Œadratum CD.

Tertio. In fequentibus nomine re-
&anguli Euclides femper intelligit pa-
rallelogrammum reâangulum. ’ l

Quarto. Geometræ omnc pataude-
grammum exprimuntq, duas tantum no-
minando literas pet diametrum oppofi-
tas: ut ad defignandum parallélogram-
mum appofitum adhibent literas AD. Ve!

BC. .W n. 0mm:
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Il.

Omni: parallalagmmmi pari;
anar» quadltbet 00mm que ciron
diametrum illius [am , parallela-
grammorum, cum dravée: comple-
Memi: . Gnomon vacatur.

AF

H

E D
Figura FGEH , compofita ex duo-

bus complementis FG. EH 8: , quod cir-
ca diametrum e11 parallelogrammo GE ,
dicitur Gnomon feu norma ; ad imitatio-
nem illius inflrumenti quo fabri utuntur, a
ad examinandum .iutrum et. gr: duo pa-
rietes , vel duo afferes ad angulum teâum
conjunâi fint nec ne.

Prie:
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AVPR-oposrtto. l.

C le n si fuerimdaa n- Thcot. x.
- fla G (9’ AB . qua-

rum alun; fiât: fit
A in quorrunque par":

A*- E4 B A5. EB airera"-
G roinfiüa; erit re-
" ftmgulung fui: Mirtitubas G à AB tomprehenfilm tquule 7c;

&angulit, que fitbinfifla G , (rfub (inguli:
figmemit AE. 158 tontinait".

’DEMON STRATIO.
Ex punâis A 8: B erige duasperpcndicularcs

AC, BD æquales datte G: ôtjunâa (.D. ex E duc
reâam EF parallefam AC vel BD. Tum lineæ
CA, FEinter (a) fi: æquales crunt œles date G. l 34- L

Jam E AF contineturiub ÇA , hoc cfiG 8c
fe mente AE.

t a ËD contiuetut fui) FE hoc G cit 8c
fcgmcnto ED.

A "Duo’auèéâr minium) fimulfunt (b) zona b A 6,
torii :10 ADÏuod continetur fub data 8c rota t x

A B. 4 ’’ Ergo patet veritas propofitionis. - l i
Sub calculi formula brcviter fic demonftratur

AB .1) AE -i-- E3

G G G(c) a G. au æ a G.ÊE--Æ- c: G.EË. une
. . E..Sit AB. le, Ve] in Numctis.

AE. 7. to æ 7 -i- 3jBC. .3. . 4. . 4. 4’M
Ci. 4.: ’ 140.1953»
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P ROPOASITIO.

M Si 721574 dB [eau fit atavique
in C à Ï) triairefîangula [a]: tata
AB. à firgult: [egtuentir AC.
CD. TE coruprelaenfui 18411454
fitnt quadrato quad fin: tata dB.

Theor. a.

’EGL’H’ li

Ac DE B.

DEMONSt-Rujto.
Super AB fiat quadratum BE’.

ducantur CG. DH parallelæ AE:
I ’ "a L quæ funt æquales a AE. hoc efl: ..

AB’ n . .
E3. EC fitab EA hoc eft AB 8:

parte AC. . i . ii E1 GD- fit ab GC hocefi AB 8c

patteCD. . H3.
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[3 HB fit ex HD hoceü AB

8c parte DB.

j .Cum autem tria a]: EC. GD. j
HB fimul fumta confiitùantDtum
EB, pater illa etiam ipfi elle æ-
qualia. b -

x Sub calcule.
ABæAC i CD.,Jr-DBAAB au TAB au! M
DAB Jo a: AB.AC.;.:; A3,"

CD. 4-3 AB. DE.
Vel in numeris.

Si: AB to. AC a. CD 3. Ergo DE 5..

buts.

1°æ’2-i-3’Ji-Ï)M

10L IO 1° 10
mon 20-f- 3o-J,-- 50:0 100.

Zzi. -4 Prêt.
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PRopostTro III.

mon 3- ’ - Sir rafla dB fiflu utcuuque in
E; refiuugulum [ab tata ÀB (’7’

partium alterutra [1E comprehen-
fiant . Æquale a]! ejufdem parti:
JE quadruto , une cum raflan-
gala [ab partibus 11E. EB compre-
banjo.

c i F D

A’.*E B

DÈMÔNSTRATIO. ’

".Ex A 8: Berigeperpendicula-
res AC. BD. æquales fegmento

a 34.1. AE: tumjunâa CDducaturEF
A . Parëllela AC .quæipfi AC etiam

aetit æqualis

o.” u--- . i É C
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ÇE continetur fub CA hoc

efi AE 8c fegmento AE, a.
A deoque CE e11 quadratum

faétum ab A j
a FB continetur fub FE hoc
, AE 8,: fegmento EB.

. a CEcum feu-1- ŒFBef’tæ;
quale GCB. comprehenfo fub
CA hoc cit fegmento AE 8c tota

linea AB. - D.
Sub calcula.

AB œIAE 47E M
AE ’ AE AE

dB. me] AE -1«
Ve! in numéris. .

sitAB.to. AE.6. ErgoEB.4.’

1.°°°6-i-4X

a s 6(M
603364-24D60.

Z 3 Pm- .
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’V PROPOSITIO. IV.
111:014. .Si "au lima dB urcunque [e-

fiu Il? m C. Quadralum tonus
dB en! aquavit) gaudirai: [egmem

i torumÂCZCB , une mm Inflam-
ta refia’zgula filé [rgmc’mix AC.

CB comprelaeufa.

D F Er0 g
H J? 1caux .

p

tA A c a B
DEMONSTRATIO.

- 146.1. Super AB fiat°UBD. &duâa
diametro BD fumatur BK Jo BC.

. tum
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tum ducantur b CF. KH parallc.
la: lateribus BE. BA.

jam in triangulo DEB.
Angulus O :0 P. quia urerque

femirefi us. c
Atquiang.Q æ P. a

Ergo Oæ Q. adeoque DF a) FG
i. L Epdem mode probatur quod lit

Ang. "R SOS. ac proinde latus
DH Jo CH. ’

531.1.

c :Cor.
31. l.
d :9. I.

Atqui in parallelogrammo GD,.-
latera oppoflta DE. HG ut «S: DE],
FG funtæqualia f y
k Ergo omnia illius latera funt
inter fe æqualia.

Atqui illorum unum HG au

AC. s *Ergo omnia funt æquaiia fe,
gmeuto AC. Adeoque cum o-

f 3.1. I.

8 34-1.

mues anguli fint refit . parallelo-’
grammum DFGH cit quadratum

- faétum ab uno fegmento AC.
Eodetu modo facile damon-

K A (ha-1



                                                                     

4184.1 a EUCLÏI 15 I si a

.flraturl parallelogrammum CK
que quadratum alterius fegmenti

CB. 2 -,Deinde S EK continetur fub FG
hoc eft AC 8c fub GKhoc ef’tCB.

Denique :8 AGcontinetur fub
’ une fegmento AC 8c fub CG hoc

efiCB.’ v i i"’ Qgæ duo E la fi ’ad-duq reli-I
, quo Cita aaddantur exhibebunt to-

tum [:1 quod fit avaB; ,adeoque
ipfi æqualia erunt. D.

Per calculum hoc modo de-
mon ftratur.

ne au AC..L Cm
lABÇOAC-l-CB Mai

BAC-j- : AC. CE;
4-: AÇ.CB.;-DCB.’r

UABæÜAC4-z a; AC. CB .Ir.
v D CB.

Sen in numetis.
AB æto. ’ABlome au a; A316
Ergo CB æ 4. 1°°

4GB
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AC6 4 CB 6 ACAC6 4 C8 4 CB

36 16 24.

COROLLARIÙM I.

Parallclogramma circa diame-
trum quadrati funt quadrata.

COROLLARIUM 11..
Si réera linea bifariam .fecetur

quadratum totius lineæ quadru.
I plum cit quadrati a dimidia faéti. I

A a a P13-



                                                                     

186 . EuCLIDIs
.PROPOSI T10 V.

fluor-fr 61’ 71’674 lima AB [avatar in æ-

quam; in C. Ô non Æqualiain 9 :
rtc’Zangulzmz ÂG [ab 1724714411"sz

figmeixtis A7). YDB comprehen-
fun: , and mm quaa’mm HF 4.5
intermèdîa [66710729 C9, æguale

efl quadrata CI , quad a dimidia
CE dclcrrâitur. 1 A .

E F I
1,. H GIK-
A C: P]!

.PRÆPARATIOÇ
I. Super dimidia CB fiat a quadra-

; tum CI, ducaturquediameter.
. 53,. I. v z. EdeucaturDFlateriBIbparal-

’Ieia.

3. Sumta BK X) BD, ducatur KL
b parallela AB , ut 8: AL patafiola
13K. ’

A

.a46.l.

De-
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D ÈMONDTRATIO.

S. CG J) C E CI. quia funtcom- C 43-1.
.A . PiùlK’nta. I

x El DK D DK.
A a L’K a) DI.

.Atqui a CK æ d BAH. quia funtd ;6. L
in iifJem paraliclis 8c æqualibus bafIbus.

Ergo a: Ali-1): DIA
g: ca cum.

F AU sa Gnomoni GHBFG.
AC] il? Cl HF, quad fit a CD..

i 4.. Il. *
s au q. a H14. sa a C1. samurai.

CB.faéto. . ’
In numetis.

Sittota AB to. Ergo dimidia AC,CB 5,
AD 8. Ergo DE z. Et CD. 3.
a: au. Mjîfëî ,

ECB :5 çAD.DB. 16.
’ Tutu.CD gi

CD 3.1M- 4

DW:AD.DB miA
E" ADBw-j- Ü Cl) 25.urante.

i iAa a Pua-
o»-
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PaovosrtroVI.
Si rafla dB fit êifariam [1’274

’ www in C , tique refiq quædam B’D ad.

jiciatur 3 Erit refiaugulum Club...
tata compofitaÀŒ à adjefla B?)
contentant unu cum quantum di-
midia’ CB , æquale quadruta ipfiu:
Cchampofitæ ex dimidia à ad-
jefla.

i. F G E
. 1 K ri L a B n

. PRÆPARATIO.

t. super CD fiat D CE. A
a Q z. Duâa Diametto FD, ex Baga-
tur BG parallela DE. I

5. Sumpta D1 20 DE. ducatur IL ’
. paralleia’DA , ut 8c AL parallela D1:

De-
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DEMONSTRATIO.

a A»K m’a: CH. quiainiifdem pa- . ’64

rallels.
Atqui E HE a) b: CH, quia fun: b "J.

compiementa. i
Ergo :AK :1) c: HE.

r; CI CC]. jA. c M 1;
I l Ai J) d Gnomoni GHKDG.

A DKG D KG faâum a dimi- tu

i dia CB. . I h
BAI-4.0 KG sa DCE quodfitaCD

In numeris.
Sitlinea A8 la. BD z. Ergo tata

AD. 1 z. Dimidia AB. feu AC.
feu CB 5. « Ergo CD 7.

AD 12. v

ï: AD. DE 241A
UCB. 25] ’

’DADÀDB-j-DCB45Œ45 BCD.-

Aa 3 l PRO- .



                                                                     

190 Eucntnts

t ,Puoeasrr’iio VIL
Si rafla ÂB utcunque [etetur

in C , erunt quadrata tortus dB à
ranimois [egmmti CB, æyztaïia

bis fùmto refinngulav contenta fié
tata dB Ô’ jegmento. diète CB.
and cum quadrato alteriu: figuren-

’I’iieor. 7j

ri .40.

A GCB

K H M
L .

D EAIF G

PRÆPARATIO.
. 46.1, 1. Super aAB fiat D AE. .«

A . Kg. SumeBM æ BC , 8: ducantur CL
531.1. . bparailèlæ lateribusBE.BA. Erit:
534,1, qucLEœcCB. t l

3. Super LE fiat D EC.. i
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DEMONSTRATIO.

Duo [la AE. EF ï) dduobus aliS 4A";-
AM. MF cum Ütp KL-i -

Atqui t: AM contineiur fub A38:

B31 hoc eh BC. .Et a MF continetur fub MG (quæ à;
cilc robatur effeæqualis AB,cum fit ME ’
1) ca: EG :0 CB) 8C GF hocefi BC

Ut 8l D KL fit a KH hoc en; AC airera

fegmento. IErgo patet veritas propofitionis.

Il In numeris. I
Sit . A3 to.- CJAB tao,A

AC - 8. D CB 4’ ’ .

Ergo CB 2. DAB-k0 CB m4. .

aSAB. BC.401 u
BAC 64fA.

;:AB BCÇQAC 104.
ut .aute.

j PRO:-



                                                                     

192 Eucntnts
x PROPOSITI’O VIH.

"lm-8. Si relia finet: AB [tatar ut. ’
critique in C 5 tique adjiciatur
B?) a) BC ; iReflangulum qua’
ter romprebenfium , [m’a data A]?

à alterutro [pgmmto C8. un
cum quadrato chenus [egmeuti
AC, erit que]: quadrdta AF quad
fitdcampofitd AD.

A CE D., 15 K
L I M
E tu a F

PRÆPARATIO.
I. Super tata AD a fiat quadratum AF

"6’ L z. Sumtis DK. KMdæquaiibus ipfi
BC. ducantut K1. ML parallelæ DA; ut
8c BG’. CH parallelæ AE.

3. Ducatut Diameter ED.

Dea



                                                                     

1’ Luna Sz’cunnust 393

DEMONSTRATIO. .
Faaîlc patet quatuor Us 1C. lS. GS

GM cfle inter fc aæqualia , 8: Ïub gagna- 3:36. a;

libus lincîs contenta. . 4 43. 1.
Et circa R conflituta fiant quatuor Un

quorum Inter: omnia fumipfi BC arqua-
lia. bErgofi audantur k t ° b 3 90’-
"la 1c l 15 (3s 6M. A 4- hum”
Dm CR 5R1 RD î MR. r w

’ brun: En AR. LR. GS .4- tRD:
GK. omnia inter (a æqualia, 85mn-
tenta vcl Iub limais AB. BC, val fub li;
mais qua illis æquales mut. I

Qubus fi addatur CI LH faâum ab
L8 hoc CR altero fegmento AC. Tata
H13 fumma feu quinque ifiæ figuræ ex-
æquabunt totum quadratum A? hâum a

compofita AD. (L D. E.
In numeris.

Sir AB to. AC 8. Ergo CB z.
AC tu . wAD .12CB ;)M- AD 12,54 .

SAC. CB motyl D’AD 144.
’ ut ante.

4*.4DAC C380D AC 64)A’

144.

B b PRO--
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194. Eucnxb 18

PROPOSITIO 1X.
61’ "fla lima dB [avatar in

æqualz’a in C, (’9’ non tqualz’a in -

, (D; quadrata inæqualium [gnan-
tarum AÏD. TE. dupla [uni quo
dratormà AC. 0D. qu’a dimtdic
AC Ô ab intermedia 0D fiant.

E

.z’?

A ODE
P R ÆP A R A T I 0.

. I; Ex C crigatur perpendicua
  bris CE æ AC veICB, &jun.

ganta; AE EB. ’

2. Ex D ducatur DF pataud:

CE. , V3. Ex F agatur FG pataud:
AB: ut 8: deniquc FA.
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Buttons-rutile.
Triangulum ACE CR rufian-E r

gtflum 8: Ifofccles, crgo anguli
’ A 8: E funt femircâi;,ut 8: imam;
. triangulo ECB anguli E 8; B (un:
fcmircéh; adeoquc totus angulus

EAB cit métas. .
. Dcindc in triangulo EGF; ..

G (a) b ECB) CR rc&us: aug. 5,93.
.fcmircâus: ergoF etiam (ermite: ’
&us: adquuc E G :0 GF.Âc- .

, Deniquc in triangu’lo FDB an- °6’ 1’

gulus D (I) ECB) reEtus efl. Au-
gulus chmi’rcétus: crgo&F fe-
mircétus; adcoquc latus FD :0

DE. . EHîfce prædemonflratis.

I. In Triangulo -rc&angulo
ACE.

d [j Ji- ÛCE- feu dît-1.1.
quia AC au CE.

CIAE duplum on AC.

. B b 1 2. In



                                                                     

196 JEUCLIEDIS
2. In Triangulo rcüangulo

EGF.
.DEFæDEGJI-DGF. feu

quia E630 GF.
a E5 duplum Inti GF hoc dt

CD.
Ergo duo tata 11E. EF funt

dupla Dtorum AC. C9.

"a Atqui in triangule re&an-

gulo dEF. -du ÂEÀ-Ï-«DEFJJUÂF.

- Ergom AP etiam duplum Uto-
rum AC. C D.

4.. Atqui denique in triangu-
. la reâangulo 119F. .

dDAF. sa a AD-4-mîDFh0c

D DE. -Ergo duo un AD. DE fiant du-
pla mtorum AC. CD.

4E. sa.

la
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lIn numcris.

0 Sît AB m. Ergo AC.CB.5.’ ’l . 1
AD 7; ErgoDB 3.

32cm.. . fi;
a AD 49 a AC 2.9 . ’mon 9)A’ ne!) 415. -
Dm AD.DB 58. [la AC. CD.29.)M.

., zE , bis DtaAC. CD 58.

L 35 5 l’ai-1j



                                                                     

.198 K EuCLIDIS

PaorosxTn o X.
mon Si rafla dB [efiagfit bifariam
m in C, zigue afiiciqtur B0; Qua-

E dura rotins compofitæ A0 à ad-
jeflæ BO malt dupla uadratorum
14C C0, guæadimiazo ACfitmt.

" à a CB compofita ex dimidiaô’

adjefim t

PRÆPARATIO.

I. Ex C crigaturperpcndicu-
huis CE æ CA veICngunganl
turque AE. EB.

2. Ex Educatur EFao C0 8c
parallela A0"  ,

2, Ex E ’ducaturpèro méta

Ë
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FG qua: produétæ EB occurrat

in G. 7’t 4.. Deniqueagatur AG.

DEMONSTRATIOQ
Triangulum ACE en métan-

rgulum 8: Ifofceles , ergo anguli A
8: Efuntnfemircéti; ut8z in tri-
angulo ECB anguliE &B femi-

reéti (unt. l ADeinde in triangnlo EF G an-
gulus F (I) oppofito C) cit te-
&us : 8: angulus FEG femire-
&us, (quia angulus BEC’cf’t fe- ’

mtreflum) adeoquc alter FGE
ctiam CR femireâus: Ergo latus
GF au FE a) C0.

Deniquc in trian’gulo reâan-

gulo BOC angulus ad GTemire-
(tus en: ergo etiam B femireé’tus;

. adeoque latus BO æ 0G.

HIE h



                                                                     

647. 1.

aco Eucmun
Hifce præmiflîs.

1. In, triangulo reâangulo

ACE. l AD AE:) bD AC-l-UCE. feu
quia AC :0 CE. -D AE cit duplum Dti AC.

2. in Triangulo rcâangulo

EF G. - tDbEGDDEF -1LE]FG , (En
quiaEFÇœCO) 30 FG’ -

D EGduplum mi EF hoc C0.
Ergo duo Dta AE. EG fun:

duplaptorum AC. C0.
3. ’Atqui in triangulo reë’can-

gulo AEG. . A
rata 14E. E630 bu AG.
Ergo a AG cfi duplum DtOl’um

AC. C0.
4.. .Atqui denique in triangulo

reGEangulo AOG A
D AG æ D AO-l- D 0G.
Ergo duorJta A0. 0G (hoc CH:

’OB) funt dupla Dtorum AC.
CO. I QD. E.

* A . Ve!



                                                                     

Luna Secunnus. 10x
Vcl in numeris.

Sir AIE a) Io. ErgoAC. CB. si l
Sic BO æ z. ErgoAO J) la.

Et C0 no 7.

A

ÜAOIAH. . AûACz5 .w
D 0G 4x1A’ 4E1 C0 4.9!M’

Dt: 0A. OG 148 Un AC. C9 En
z 0

Bis UtaAc. C0 148

Çà * P36»:
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PROPoSt T10. XI.
Probl. 1. 734M") raflant dB in: ficaire

in G. ut raflangulum comprebm- .
’ [am [ab tata lima dB à une [æg-

mentomm BG fit (gaule alteriu:
figmenti AC qüadrala. l

C BJ
ID E A ÇF

A CONSTRUCTIO.
I. I DucaturAD perpendicularis & æ-

qualis ipfi AB.
z. Divifa AD bifariam in E, junge EB
3. Sumarur EF Cl EB.
4. Fac. AG a) AF. Et dico faâum

l cire quad quæritur.

DEMONSTR ATIO.’
Supra data AB Compleatur [Il AC ,

ut 8: fupra AG Ç] AH 8: Reâa HG
Producaturiu I. v fi ,

i ’ W a Ü

.H.
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a DF. PH (hoc en FA) .,L. 013A

:0 aEJEF. (hoc cit D EB. i a ”
AtquiD EB æ D AB. feu D AC 547. L

n 4-ch
°. ErgoŒDF. m1443 EA si) ou

4.0 AC. AEtX ablato utrimque Dto EA.

EDFÆH sa.) mas un.ŒDG and ’

D AG I) CI CG. A
Atqui Cl AH lita fegmento AC a: f3

CG continetur ÇB hoc en AB a: altcro
fegmento BG.
Ergo patet faâum effe qnod quætebaturâ

S CH 0.L’I UM.
. In numeris hæc propolitio nulle foivî
poteii modo, cum radicis quadratæ ex-
traaio, quæ hicurequiritur non fempcr
rationalcs numerus admirant.

’.

.Lq

ce g PRO-
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z APaonosnrlo XH.
mon ’ In . triangula obtufimgula
"- A36 quadratum [amis AC, -,

quad obtufo angulo opponitur,
fipemt relzquomm laterumiA’B.

796 quadrant, bi: fitmptorh
gangula , quad continetur fifi
latere CE, (9* [M ipfiz B?)
in direû’um si addim :4qu 4d

perpendiculaire»: a!) 41mn acu-

to angqu A mdmtemn

. DE?



                                                                     

L 1 un; S newtons. :0;
5

DEMONSTRATIO. v
a AC a) atJ’AD -i- [:1 DC."7”’
AtquimDC b a) ClDB-l-Dbfl"

BOA-2 ŒDBC.
Ergo hifce in locumaDC

pofida
à) AC mu AD-FDDB-l-D BC

4- 2 a DBC. v ,Atquirurfus Duo Enta AD.J)B
. æ a AB.

Ergo hoc in illorum locum re-
pofito.
a AC aoûAB-H: BC 4.1255-

. DBC. - A

ce î Schda
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SCHOLIUML

DE G.C
Hoc modo panic aliter eadem propo-’

fitiodemoniiraripotefi. V I
. ExB erigatur perpendic’ularis BE J.)

BA , 8: ducatur EC. *
Hoc faâo duo trianguia ABC.EBC.

habent duo lattera AB. BC æqualiaipfis
EB. BC: at vero angulum ABC A an -
gulo EBC.’ Ergo per 24. I. bafis AC

" erit 4EC. Adeoque CI AC C [3:0
EC hoc en: Gris EB f. AB&BC.

Unde pater nihil aliud requiri, quam
ut inveniaturidiEereutia Dtorum AC.
EC.

EIDC
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DACDÜADA-DDC.
ArquiDDCIJDDBr-i-DBC .4.
’a zEDBC.

Ergo.
ÜACæQAD-I-ÜDB-l-DBC

4. 2.:DBC.
ArquiDta AD. DB. 30 Dto ARE EB.

Ergo. , -a ACæDEB-i-DBC-i-zË’DBC
DECCODEB-i-ÜBC.

QIæfiafc inviceiii fubtrahantur, erit
2 Ü DBC diflerentia Dromm AC. EC
feu excctÏus quo Cl AC fuperat D EC.
hoc cfi Un EB BC. (tu AB. BC.

SCHOLIUM Il.
Ex hac propofitione deducitur’gcne-

raiis Regula Geometrarum , qua ex tri-
bus trianguli obtufanguii lateribus cogni-
tis inveniunt bafin prôduâam vel illius
fegmenrum BD. quæimperat, un Dto
AC demta fumma Dtorum AB. BC , re-
liquum dividatulr per duplum bafeos BC ;
quæ operatiol exhibebir quasfitam DE.

Pao-



                                                                     

fluor.
n.

:08 * ’ ’1’Euc1.rrus.,’

V IPRo-p’osr’rro. .XIII.

In acutangle. triangalo ABC,
quadratum latent AB , quad
arma angula C appointa): , fi.
peratur a quadratir reliquarum

a laterum AC. 286, i bi: [hmm
reflangula latere 6 B a.

fié ajfitmpta interiu: lima C’D

agar ad occmfimz perpendicu-
,Iari.r ab aidera angula faire A

wharfs. ; .

l De-Ç
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DE MONSTRATIO.

”uBC-1.DDC:o 22 :230.
CDJFDIBD. alla.
DAD BAD

. 275114. ’

DBC 47:1 AD.-k0 DCaoÜ AD
--l--DDB--lr-2L-JBCD.

Atqui duo Cita AD. DCI

æDAC.’ IE: duo au 110.1913214? a.
ræDAB. -

Ergo his in illorumlocum

. fubfiitutis. t -
D BC v-l-D AC æDA’B-l-Â Il:

I B0.011 .(LE. D.

Da. * De-



                                                                     

ne IEUCLIDIS
Alia demonfiratio. ’

D B G . C
Triangulum acutangulum fit.

FBC. demonfirandum el’t duo
nm EB. BC. fuperare D PC pet
duplum :3 CBG.

Ex B eriguur perpendicularis.
.3an BF, 8c ducaturEC, tum
duo triangule: EBC. FBC, habe-
bunt duo latera EB. BC, :0 late-
,ribus P8. BC 8: angulum EBC
fi FBC: quare per 24.21. latus
EC erit et FC. Adeoque EC hoc .
el’t duo cita EB. feu F8. BC erun: .

.16; D F C. ’
Unde
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Unde (in FC fubtirahatur a a

EC. obtinebitur dil’ferentia feu
exCelTus. quo Drs F8. BC fupe-
mut a FC , adeoque demonliram
erit-propofitio.

DECæDEBQDFB-r-DBC.
I Arqui

DBCæDBG-.;-2:BGC-l-ÜGC.
Ergo flafla fubllitutionc

GECDÜFB-l-DBG-4-2DBGCS .
. ---I-DGC lDFCæDFB-z-UBG -!-ÜBC.

DEG-i-ÜFC :1) a. DBGÆzÎJBG. BG
-i-- 2. Ü CC. HG

SCIA

ZÜBCJËG. »Hoc el’t duplum :3 fub bali B
&fegmento BG; pro difFerenria
qua a EC, hoc en: duo En E3.
f. FB»:-BC excedunt (:1 FC.

SCHOLIUMI]
Simili operatione quoque in-

notcfcec. dificrenria Dtorum AC
8c FC : quorum primum oppo-

i A Dd 2 ni.
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nirur angulo obtufo ABC. aire- -
rurn veto acutlo FBC.

DACæmAB-l-DBC-l-zà
w DB.BC. 12.11. ’ l3
DCFæDFB feu DAB-4-D

1302.5 BG.BC. 13.11. l

(:1 .AC-D CF 30 zûDB.BC-l.;

2 :BG.BC. -
feu 2 :DG.BC.

Ex quo calculo fequitur hoc
Theorerua. A

Si triangulum obtufangulum
ABC cum acutangulo FBC late-
ra AB. BC lateribus FB. BC æ.
qualia habeat; quadraturn late-

V ris obtufo angulo oppofiti AC,
fuperabit quadratum lateris acuto
angulo oppofiti FC , pet duplum I
re &angulum quod fit a bali B05.
8c DG inter duas perpendiculares
A D. F G intercepta.

(Sella -
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’SCHOLIUM Il.

. . Pline iterum fluit Geome-
trarum regula ad inveniendum
bafeos fegmentum CD , ex tribus
trianguli acutanguli lateribus cor
’ nitis : quod inveniturfiafumma
Dtorum AC. CB. (circa angulum
fcgmento adiacentem) fubtraha.
tur c1 AC, 8c reliquum par du.

A plam bafin BC dividatur.

Dd 3* me;



                                                                     

214. . Eucmnl’s
î

,IPROPOSITIO XIV.
A mob. 2.

ÉData reflilimo J aquitain-
draina: conflilaere. l

A!) [Gîte F

CONSTRucrlo.
A 41-13 1.’ Confiituatur E: BD au re&ilineo

A: quad fi habeat lutera æqualia. obti. ’
nemus quadratum quæfitum. Si veronou
tum.

a: Producaturlatus DCin F, ut CF
. fit æ CB. A

- 3. Liner: DF bileâa in G. centré:
G radio GD velGF delcribe femicireu-
lum DHF.

a. Lame BC producatur ad femicir-
culum in H . ’
I Dico CI CH elle au reailineo A

o .De;
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I

DEMONSTRA’TIO.

SDC. CB (feu CF) --]-DGC b I) hg. n.
C21 GF. l; a GH.

Atquiû CH C I) CGC-l-Ü CH. "7- L
Ergo his in illius’ locum fubfiitutls.

:DC.CB 4-. Q 0C1) DGC-I-

D CH. ISi auferatur utrimque CI GC.

a DCB :0 D CH. .
Arqui ç; ECB au reâilineo A

er confit.
Ergo D CH etiam cil I) eidem

reâilineo A.

Hammam Lili .90:de Finir;



                                                                     

EUCLIDIS
A ELEMENTORUM A

.LIBEB TERTIUS.

èEPmeNEs.

l l I.

cÆèuales tirculz’ fan: , qua.
mm diametri A B. BC. fun: 4.
gades: welquarum. qua ex renv-
iris D. 8c E. refialinea DE. EG.
flat agadas.

I I.
Refia circula»; tan-

C gare dicitur, qua (un:
circulant tangat pua
m B. fiproducatur in

r C. circalam mm fe-



                                                                     

LIBBR TERT rus. e217

l .III.x

tangara diammr qui
[de mutuo tangente:

. A .I ut m A. fifi mutila
mm [nant I

l 1V.

c A . la circula aqaa;
liter. diffare a cen-

D Ira rafla 1 dima-
E "H F m , mm perpen-

q diralare: D E.En DF. a centra D.
- adipfas AB. CK.

Jaffa aquale: fiant ,- longz’a: au.
rem abeflê dicitur GH. in quam.
major perpendiculari: DI. cadit.

’ V. .
I ° Segmentum cir-

Q culi, afl figura que
Bfuâ rafla A B. à

A circali .perrpberia
AC B. comprehmditur.

Es ’ VIE

G

A Circuli je mame ’

A



                                                                     

218 EUCLIDIS ,.
, V1.

C Sagmanti autan:
ï l Ï angrzlw afi C A B.

A 37m [né rafla [17264 ’
K v . A B. à circulé

paripharia C A. compralranditur.

« * , V11. -r In figmanzot au.3,3 .i ’ tan: angulus afl pura
e ABC. à"); in fi-

(garanti airmmfarm-
. Ah’ Czia [amptum faarit
prmfïzzm qaodpiam B. à a6 a0 (a
terminas rafla AC. [agmanrum
tarmiaantar. 17726:6 76513141 B A.
B C.’ fitarafli datât.

V I l l.
Cam 71670 cem-

A ." prahandamas rangu.
w I [11m DAB. rafla
. A D. A B. aliqaamPx; à. a 114mm! paraphai.

L I q
am a: iBC D. 511i

. arguât: diaitur jæfiv;

. fiera. ’
»IX.



                                                                     

L 1 mm Tua-nus. :19
I X.

Safi’or airauli afl,

cum ad iffitfl (irat-
li natrum A. angu-
lu: B A C. [garait

I, 3 C confinant: : com-
, prabanfa nimirum

figura à à nitis A B. A C. an-
egulum B A C. cantinaulibru, (7
a paripbaria B C. ab illi: aflizmpta.

’ XI
A!)

,76!
A Similia circuli [agmagzta [mat

ABC. DEF. qua angula: B A C. A
EDF. .aapiunt agadas, aat in
galbas anguli CB-A. FED. 171-. . A
far [a [uni agamies.

. z I



                                                                     

22°C EuCLtors

PROPOSIT! o! l.

CONSTRUCTIO.
V I. Duâa quælibet AC, adivîdatur

bifariam in E. , rhm; z. Ex E crigatur utrinque b perpen-
dicularis BD nique peripheriam.

.3. Illa bifariam dividnturin F.
’ Dico Punâum F elfe centrum

circuli.

Proifl. I.

flair - airauli
KABC ’aantram F
raparr’ra.

c. -1

ne. L

rDEMON.STRATIo.
I Centriimaut CR in BD , aut extra

illam. .gSi fitin BD. neceffario CR in punâo,
quod illam dividit bifariam; quia Circuli
radii funt æquales; adeoque centrum si!

in F. , Av Si juxta Adverfarium fit extra BD,
ponatur illud ex: gr: in G: mm duËs

. . A .



                                                                     

.LrBuR. TERTIUS. 221
AG. EG. CG in triangulis GEA.
GEC. » ’ . ’ A I
Latus CAS!) C CC. quia ponuntur radii.: Dif-

»Latus BA:!) E0 perconiiruaionem. l.
Luus (3E Commune.

’ Eroo d omnes annuli fun: æquales d

adeocîiie Aug. GEA :5 GEC. a L
Ergo c GEA efl rcâus.
Atqui BEA, en reâus lier confiruâio-

nem.

e nef.
Io. 1.

Ergo ang. GEA a) BEA. totùml 8:
pars , quod cil abfurdum.

Et eadem demonliratio obtinet in
omnibus punais quæ poifunt aflignari ex-

- tra lineam BD: unde concludendum cil:
illud extra BD non reperiri.

Ergoin BD 8c quidem cjus punâo F

illud erit. Q E. D. . «
COROLLAR’IUM.

Si linea reâa in Circulo aliamlineam
reâam bifim’am 8c ad angulos re&os le;
car ; in illa fecante erit centrum.

Ee3 PRO--

z



                                                                     

222 Eucmnu’ ’

P norosrrro. Il.
Thedr. le Si in parip’harîa . [hardi ADË’

. duo quabbat purifiazi. C. fu- i
i mantur, rafla AC, qua par il-

la-a’uaitar , infra circulum car-i

. dit.

DEMONSTRArroI
Ex invente Centro ’E. duâis radiis

RA. EC , lad reâam AC ducatur EH. -
" Tarn in T riangulo7 EAC.

Latus EA au EC quia radii.

fi Is... Fume-ASSE: 5-;
l » Ï Arqui



                                                                     

Liner. TERTIUS. :23
AtquieirtemusEBA.a C interna C. "5- 1

Ergo EBAetiam 4 A.

n Adeoque in triangule EBAlatus EA
. oppofitum angulo maximo erit r, C la-

tere EB. il ’ .
’ Arqui lattis EA pertingit tantum ad
peripheriam; ’

Ergo lattis EB eadit intra cireulum. .

1319.1.

Et eadem demonltratio applicari po-
tefl ad omnia punâalineæ AC. v

Ergo rom linea AC caditintra Cireu-

’lum. QE. D. i
l

COROLLARIUM. , ’
Linea re&a Circulum tantum in une i ’

punie tangrt. l IH

à.
Phi-ï



                                                                     

:24, -. Erre-Lune

Paorosnuo HLÂ
BARS I.

Si in circula rafla quadrant
[E par centrant A Jaffa, aliam I
BD non par cantrum duôîam ,
bifirrz’amm P jam,- atiamirllam

adiaagular raflas ficabit. * ”

c

Al .

A A; I B F C

E nPARS Il.
Et [i ad angula: raflas aam la"

cet; bifariam quaqua fambit.
DEMONSTRATIQqW

Pars I. Duâis radiis AB. AD , in tri-

angulis AFB. APD. V
Latus



                                                                     

Lnink TERT tus. n;
q Latus AB 30 AD quia radii.

Latus FB Il) FD pet Propofitioncm.
i Latus AF commune.

Ergo omnes anguli funt inter fe aqua-
les , per.8. I.’ adeoque Ang. APR a)
API). qui prmterea lunt a re&i. a nef-

l to. 1..Pars 2.. In iifdem triangulis AFB. AFD.

Ang. ABF 30 ADF. qui triang. BAD

el’t Ifofceles. .
Ang. AFB 30 AFD per- propofitio-

nem. l .LatusAF commune... 1

Ergo latus B’F b à). FD. b :6. L.

’ (L E. D.
COROLLAiuUM.
In omni triangule æquilatero feu

C Ifofcelelineareâa bafin bifariam fecans, ’
ad candem perpendicularis cit 8: contra. a

Fi I PM-



                                                                     

226 ËuCLIDIS
fieu-3* 1Paoraosr’rro. 1V. ,

si in tirade du ra- ,
tu AB. DC "annula:

. p C par centrant datte, [è
l invitant [accru : au

.Aëw à .fefe non [cubant bi-
fariam.

peut.ONS-rRAï-io.x
Duplex hic obtinet cafus.
Cafus I. Aut una tantum tranfit per-

centrum . ut-ex:gr: FE , patetillam ab
altera CB non lecari bifariam: quia illa
Per byporhefin non tranfrt pet cenrrum.

Calus z, Au: neutra tranfit pet cen-

trum. .Si jam Adverfarius contendat duas li-
neas AB. DC fe mutuo fecare bifariam in
E, extentro F , ducatur reâa FE.

Tum FE fecat AB bifariam. Ergo a
.3. un ’ ang. FER cit reflua.

Eadem FE feta: DC bifariam. Ergo I
’ang.FECeli re&us.

Ergoerit ang. FEB .1) FBC. Toma:
8: Pars: quad eli abfurdum.

Pne-



                                                                     

L un; Tnk’rrùs. ’227

P’ROPOSITIO V. La:
et...

si duo ciradi BDCB. "
BEC, fifi mame [mm ’
mon baladant idem un. ’

tram. ’
G

DEMONSTRATIO. .
Si quîs ponat A elfe communeÀutriuf-

que centrum , ducatur A8 ab îHo centra
A ad punâum interfeâionîs B. ut 81 AD. *

Lima AB æ AD; quià radiicirculi

.  
AB æ AIE. quia radiîcîrculi

BEC. ’
ErgÂADa æ A5. Œod cit abfurdum.

a At. I.
A: eadcm demonflratio obtinet in»

omnibus punais, que: inçra commune
utriufquc circuli fpatium fun: pofita.

Ergo univerfim patec vcritasPropofi-I

tiqnis. Q. D. E.
’ 

1 PR01



                                                                     

228 .EDCE’IDIS’ V

mm.,. PRoPOSITIO’VI.

Si duorirmli BA. ŒEfi
mutila interiusmngant-in 3 :
mon cri: illarumt’dem cmtrum;

DEMONSTRATIOQ.

n . Si, contendât aliquis pun&um
ex: gr: D cflè commune i-llorum
centrum 3 duëtisDB. DG erit.

D81) DC. « quia flint radii circ
culi BC.

DE æ DA , quia faut radii cir-
’ culi BA. ,

Ergo



                                                                     

LIDJR 1mm: un. 229
Ergo-DC °.æDA. Totum 85A, 1,

J

pars ; quad efi. abfurdum. n
Adcoque cum cadechmon-

flratio omnibus punais unique
’ circula communibus poŒt appli-

cari; non habcbunt iüi circuli
unumôcidçlnccntrum. A

(LE. D;

Fflgj Pro-



                                                                     

Theox. 7.

1

230» Elle-1.1019

Padposxrxn VII. .
61’ in circula quwi: extra un;

tram F atcipiamr panât"): G , ex
que gulden refit G11, GC. 0D.
GE. GN. in circuiumradant. n

, Tain ’
I I. Maxima cri; G4. que par
natrum 1: tranfit.

2. Minima cri: relique diam-
gri par: GB.

3. Aliarum «me major tfl GC,
qu maxime G14 propter.

4.. Neque plans que,» du: ab
2110 punfia G ad circamferentiam
duci payant d’amies. n

D:-



                                                                     

LIÉE]; Tsnrxus. 331
DE’MONSTRATlIO.

’ Pars x. Duââ PC. in trianguloGFC

DUO lacera GF. PC i a 6C. a 10. 1,
Atqui GF. PC no GA. quia PC

« 30- FA.

Ergo » GA (ce; . r
Pars z. Du&a CE. In Triangplo FGE

Duo lateralFG.GE a n FE. hoc
cflFB. n

FG FG
’GE b n . (3B.

Pars .3. Duâa GD , in triangulis

CFG. DFG. I - H .Latus CF 10 DE.
Latus FG utriq ne commune. i
Sed Ang. CFG n DFG.

bAt. 4.

r Ergo CG C » 4 DG.
Pars 4. Pater ex præcedentibus; mm

fi tres pofient æqùales G D. GE. GN du-
cî; tüm forent duæ GD; GE ad can-
dcm pattern inter (e æquales. i ’ - i

Quodrcpugnat Parti 3.

aux.

. . . ri PRO."



                                                                     

[timon 7.

’23: Eucirnlsè

: PROPOS! T10 VIH;

Si a Mafia A extra driva
a la»: accepta 4d circulant (iman.

mr guarana: méfie AH. Ag.
AF.

1. Earum qui: in 641M)?!
perzplyeriam imjia’uizt maxima e-

rit AH , qui: par natrum L

"wifi. . v I
2.” Ali’zzrum major efi en ,4

fig 5 9m maximægff pro-
pior. i ’ i
n k3. Extra, icircuizim minima

efl d’3, quia pruiné-t’a par cen-

zmmjmnfii, ’
1 4. &m minime propiar e216

remotiore AE minor erit.

y. Nm



                                                                     

Luna Tnatnus. 233
f. Non plan: qui» du: Ex

diôîo purifia A in peripberiam
duci poflimt æïllalc’î five imm

cirçulum five extra.

DEMONSTRATIO.
Pars I. Dufl’a mâta LG. in tri;

angulo ALG. i ’
A Duolatera aAL. LG Ç AG. * "J

Atqui AL. LG æ AH.
quia LG :0 LH. l

Ergo AH 4 AG. V

9g Pars



                                                                     

234. EuonIDIS
[Pars 2.. .Duâa linm LF , in trianguiis

i ALG. ALF.
Latus AL attique Conimune. - ]
Latins L6 I) LF. quia flint radii,
Arquiang. ALC o ALF.

514- 17 Ergo bafis AC b o bafi AF.
Pars 3. Duaa LC. in triangule ACL.

Duolatera AC. CL.b o ALES
CL. .1) BL.. .

:54. RemauetAC o c A3.
1’354. DuâaLE, in triangulis AEL

’ iACL.
Duo lutera exteriora

a" I AEÆL d 4AC. CL. S
l . LE ID LC.

.Remanet AE 4 AC.
- . Pars 5. PatetexPræcedentibus; mm

duâarAIJ) AE. quæ intra AI ducitur
critillâmiu’or; quæ extra. illâ major:

adeoque ex A.non ponant duci plures
gnan] duce quæ (in: æquales. (L E, D.

PRO-



                                                                     

.LIBE’R Tunrrus. 23; ,

.PRoposîïio 1X. ’
Them. 8. V

4 . ., si ab aliquo intn
Cirtulum purifia A p1": ,
m qaam du refit «11m- I
la AB.’ AC. 11D ad pe-

ripbniam duci puffin:
Illud punc’ium mican-

tram.

in
o(Ilh a:

DEMONSTRA’TIO. "’

Duâas rc ôtas DC CB. divide bifiriam
in F86 E par métas FA. EA.

* Tumin triangulis APD. AFC.
Latus AF unique commune.
Latus AD J) AC..per pr0pofitionem.
Latus FD J) PC. par confirufiionem.

Ergo Ang. AFD a au AFC , 8: urcr- :8. L
que breâus: adeoque in pcrpendiculari b nef.

FA cri: centrum. c à)".
Deinde codem modo par rriangula 1. m.

AEC.AEB demonfiraturcentrum etiam
cire in perpenditulari EA.

Ergo neccflàrio exit in punâointerfe-
&ionis A . quia duæJineæ FA. EA Para
ter illud nullum habcm commune.

i Q E. D.G g 2. * [ro-



                                                                     

236 . EuCLIDIs
PRO? os 1 rio X.

’ g q. îDuo circuli
.E ÆDE. AFC [a

mutua nanfècant in
c piaulas que»: dua-

1V 4 . bus punais.

ÇDEMONSTR’ATIO.

Juxtao’ Adverfarii Opinionem
i ponantur fc inviCem feeare in

tribus punais A. E. C. Tum ex,
invente circuli ADE centra G.
ducantur reétæl GA. GE. GC :

’quæ fun: æqualcs: quia fun: ra-
dii circuli ADE.

Atqui trcs mac æquales GA. GE GC
etiam pertingunt ad peripheriam alterius

I . circuli AFC: ergo punâum G illius
a 9. Il. quoque acrit centrum.

Adeoque duo circuli fe invicem fccan-
tes haberent idem centrum. b quod dt

abiurdum. l
b 5. 11L

p...-

i



                                                                     

Liman. Tian-nus; 237

LPROPOSIITIO XI. nm.
ID.

Si duo circuli [e interius tan.
gant in A , rafla F G illarum cni-
tm iF. G. ronjungem , fi produ-
catur , tranfibit fier coutafïum

A, , .

E I i
DE MONASTRATIO. .

Si juxta Advcrfarium non ca;
da: in A . carda: diorfumin D.

Gg 3 Tutu I



                                                                     

238 ’EuchIs
Tum

qReéta FGDæ FGA quia fun:
S radii majoris ciréuli.i w FG Q FG

GDco GA. .AtquiGB a). GA. quia funt ra-
’ dii minoris circuli.

Ex’go GD æ GB. Totum si
pars. quad cit abfurdum.

Atqui eadem demonflratio ha-
bet locum quandiu interpunéta
D 5c B manet aliquod interm-
tùm; feu quandiu illa pu nétalnon
coïncidant hoc cit quandiu linca
GD- non tranfic par contaErum.

Ergo FG produite Cadi: in
v contaélum A. - ,

Scho-



                                                                     

X

LIEN. Tnkrtus. 239
SCHOLIUM.

,Potcfl hæc propofitio fic con;

verti. iSi duo circuli fe mutuo interius
.tangant, 8: a punéto contaflus
B, ad centrum unius cieculi-du-
catur Reâa , tum in illa autillius

. produâa quoque erit centrum a1-
rerius circuli.

DEMONSTRATIOI
Duplex hic obtinct cafus: Au:

cnim duéta cit BA ex .contaétàl

a



                                                                     

24.0, Eucnznts ilad centrum maioris circuli: Aut
duâa cf: BC, ex contaétu adlcen.

tram minoris cucul: C. in
.h. c A s L; s I.

Si centrum minoris circuli non
fit in linea BA . rfit extra illamuin
puna-0G. ducanturlincæ BG 8c
AD per G.
I qGE au GB. quia [une radii minoris
A. , circuli.

KAG AG. juxta Adv.

AEJD 1364.03.
’AtquiAG-ll- ce e AB.f. AD. 20.1.

ErgolAE e AD. pars major toto.
Et eadem demonf’rratio barber.

locum in omnibus pun&is afiig-
matis extra lineam’B A. E rgo cen-
trum minoris circuli reperitur in

linea B A. -



                                                                     

x

LIBER Tan rus. 14;:
CASUS Il.

l

Sir centrum maioris Circuli extra r6-
âam BC , au: illius produâam , in pun-
&o F. Ducantur BF 8: DF par C.

Eritque
A[CE æ CB. quia radii minoris cirCuliJ

iCF CF. iFE 1) FC-I-CB.
ArquîFC-l- CE 4 FB f. FD.

. Ergo FE 413D. pars toto.

i Q. A.
Hb n . P1105-



                                                                     

214.2 . EucLIDIs.

Thcor. P’ROPOSI T1 o XlI..11.

Si duo circuli f: inViæm ex- «
tarins contingent in ’13. fiât;

que illarum centra canjungit ,
par cantafîpm nazifiait.

A

I E. , ’x G. - F 971L ipDEMONSTRATIO.

si Adverfirrius hoc ineget;
fin: fi fieri potefl centra ira con-
fliruta, un méta FG. i113 coh-

r jungens non tranfeat per pun«
r &um cpnmëtus .B , (cd circulas

fecet in C 8c D. Tum duâis FB.
GB, in triangule FBG.

La-
l



                                                                     

LIBER. TERTIUS. 24.3

thcra FB. BG 1 d FG. a 10.!.
Atqui F B. BG a) partibus FC.

GD.

n Ergo FC. GD rota FGÀ
v quodefiabfurdum.

Eadem Idemonfiratio vim ha-
bebit quandiu punüà C 8: D non
coincidunt : quod folummodo
fic in punâo contaâus B. Ergo

ilinea centrai conjungens pet illud
itranfire deber.

QEI qu

Hh z Pro-



                                                                     

34.4. . Eucuors
ne... Pnoposrrio XIIIÀ
ll-

Circulur circulant non tangit in
pluribu: punfii: quant une; [me
iota: . five extra larigot.

D
Demonsrnnrro.

Càlus I. Circulus ABC tangat (iuxta
Adverfarium) in duebusi punâis A 8: B :

a n. Il. Tum méta FE , tender a ad punâa con-

taâus A 8: B; ducatur FB. .
PE A. EB ao FA; quia (un: radii

ejufdcm circuli.

. At;



                                                                     

L 1sz TERTIDS. 24.5
Arqui F8 1) FA propret candeur

rationem. . ’ ’
l Ergo [JE-ll- EB D FB. Q1041 cil b
abfurdumJ’ i ’

Cafus II. Circulus AB.C (li non in
une) in duobus punâis tungar circulum
ABD. (c. in A 8c B, Reéh FIE. que

i centra conjungit mnfitpcr ccontaEtum "1- IL
A;

2.0.1.1.

Atqui (juxta advcrfium , qui etiam
contaâum in B ponit) illa etiam tranfit
per B , ut linea FBE fit linea recta.

Ergo bine faquerenir dus métas
FBE , FAE comprehenderc (pedum.

Quod cit abfurdum. d Ax. u:

un 5 1’qu



                                                                     

24.6- EuCLID-Is

ne". Puoposrno. XlV.
’3’ î. fignoles flûte q-AB. ’ŒC

in circula æqunliter a centra à;
fiant.

2. E t nommera contra difficu-
tt: inter [e zonales flint.

DEMONiSTRATIO.

n PARS I.
o Ex centre E durits: perpendi-

culares EF. EG , lineas a A8. DG ’
bifecabunr; 8: quia totæ- flint æ-
qualcs eruntô: femmes AF. 9G
æqualeszducantur radii EA. ED.-

In rriangulis reûangulis AFE
9GB. ’

:3. m.

me



                                                                     

LIBER TER’rlus. 34.7

«rata ÂF.FEDD AEl I
graYJG.Ganaî)E.[47’ -

Atqui a AIE æ quia in;
a radiis.

Ergo ara AF. FE. æ mtisDG GE
d Si D AF no ÜŒG.

Remanet DFE 30 D GE.
Ergo linea P1530 GE adeoquc

diffama: æquales. *

i

PARS Il.
Supra cran:

au AF F E a) mis DG GENS
D F E w :0 D .GE.

’ ont m3130.

Ergoirîfa AF œDG. 8c ipfarùm

dupla. i’b .dB a) DC. Q. D. E. (un 6

Pro-



                                                                     

284. Eucnxn’is

juan. PROPOSITI o XV.
.. I. In tir.cm... tala .1309

BLèîfizi :1: raffinant in-
C’i ’ F [criptnrum

fifi 1. maxima "fifi
V Tinmeter

i JEq 2. Reliquarunt rmon en BE mn-
’ jar gain centra propiar.

DEMONSTRATIO.
Pars I. Dué’ris GB. CE. in triangule

BGE. . ’ , , -
. 2c, L Duo latent 3B6. S BE.

Arqui , BC.,GE æ AF. DiametroÀ

Ergo AF e BE.
ParsII. DuâisGC.GD: intriangulis"

BGE. CCD. ’ -
Lotus BG I) CGq mie. fun;
Lame GE a) GDradii.
At mg. BGE C CGD.

b au. Ergo bafis BE b fl CD. ’

, D. E. Pro:
O



                                                                     

Lune. TERTIDS. 24,9

PROPOSITIO XVI.
Si par extremi-

tatem dinnrmi A
durait" perpendim.
Idris FE.

I. maudiren-
tra circulant.

z. Nique inter
ipfim de circulai»

au "tu ndranuüum A tirai pouf), quo

rirtnlum mon fait. i

C

anEMIONSTRATIO.
Parsl. Ex centre D ad quodlibct punétum F

duéta DF , en: in triangulo DAF.
Angulus A n F. quia angulus A même.

Ergo Latus (a) DF 4 laterquA.
Atqni DH æ DA. quia funt radü.

ErgoDF 4 DH. Adcoquc qui: punCtum H
citin circumfcrcutia erit F extra. ’

Idem ratiocinium omnibus punais lineæ
FAE potelt appliçari: adçoque. tata FE (excez
pro purifia A) en: extra cuculum.

Perm. Ponat advcrfzrius rcétam AB polie

Theor.
r y.

ar9.L

duci inter AE. a: circulbm abfique circuli feâio- ’
ne. Ex centre D ad 53 ducarur perpendiculag
ris DK. Eritqnein triangule DKA:

li . APBJ,’



                                                                     

b 19. I.

259 ’. E-uéLID 18

rAng. DKA   DAK.
Ergolarus DA b   DK.

Atqui DA pertingît ad periéherîam. .

Ergo caditDK. inttaCirculum; adeo-
que linea AK inuit: facat.

CORÔLL ARIUM..

Hincxrurfus pare: rcétàm li-
neatù Circulum tamum in uno
punâo rangera : nam damon-
firatumefitoram reétam F E ca-

’ clerc extra circulum excepta uni-
, co punétoA; adeoque in illo [c-
fc taptum contingunt.

Pad-



                                                                     

LIBER TERTIUG. .251

PROPOSITIO XVl; "man.  »
I Â data purifia

A la , aÂ raflai): [imamv c A6 durera gaze
w r ramdam denim

f B02) langer. .
CONST RUCTIO.

x. Ex panât) A ad ccntrum datatur

méta AD. ’  z. Centre D radio DA defcrjbatur ’

circuli arcus AF.. - u3. Ex punâo B crigatur perpendicu-
laris RE.

4.. IunâaEDç ducaux: AC.
Dico lincam AC tangue çirculum.

DEMONSTRATIO.
In triangulïs ADC. EDB.  

Latus AD 1D ED  (luia En: radii ce!
Lama; DC 10 DE ramdam circulorum.
Angulus D communîs. V   -

W
’Ergo ’Ang. ACD a) EBD..- a 4.1,

. Arqui Ang. EBD cit reflua pet conf’t.

Ergo etiarp AC D cit redus; adeoque
lincaAC b mugit circulum. hmm

h i 3 Pf9*.  
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25.; .’ EuCLIDIa

PROPOSITIO’XVIIL

c . 0 Ji rafla [bien
è ÂBlangat cira;-

* [un] , quæ ex cen-
tra 9 ad conta-
fium C ducitur
9C; illatangeno

genti AB perpmdirulam erit.

DEMONSTRATIO.
Si negct Adverfarius; Si: alfa quæo ’

dam DB p’erpendicuhris ad tangentem :

mm in triangule DCB , v
Angulus DBC  : DCB. juxta Ad-

verfarium.

Ergoîatus DC 4 153.1
’ Atqui ’DC ï) DE.

AEÎgo DE 4 DE; Pars major tos-
tol: quod CR habfurdum. Eteademde-
1h91] Çratio habct locum in omnibus pun-
çîtxs lmeæ CB. . ’

PRO-



                                                                     

Luna. Tnntxus; 253
à

Pacha s 1T1 o XlX. ne...
  x7.

n Si "fia lima XB
fange! circulant. à
ex cannât; C dum-
îur perpendiculari:

. CE in :114 ’erit ana

E "un.
DEMONSTRATIO.

Si hoc ab Adverfario negetur ; alibi
centrum ’aflîgnare debet: si: hoc in F:
tum duâa FC cri:

Ang. ECB refluè. pet propofit.
- Arqui FCB retînt; reâusjuxta pofi- :18. m.

tionem Adverfarii.

Ergo ECB il) FCB. Totum 8: pars:
quad CR abfurdum.

Eadcm autem demonfirâtiolocum ha-
be: ubicxmque ab adverfario centrum po-

natur extra lincam CE. -
Ergo in linea CE reperîtur. centrum.

’ i Q. E: D.
0

1; 3 « me:



                                                                     

in *Euc1..n)1s:’

mm Paorbsnïro XX. ,
Jg. Angulu: ad Centra»: GEB du-

plus efl anguli GDB ad periphe-
riant , mm idem anus GB fiée.

v fis angulqrum. .
WDEIMONSTRVATIO.

Cafus I. Intrîangulo Ifofcele
Angulus GEB æ ang. D 4-. B. ’ 16.1.-
.meæa’yL

Ergq .GEB: flaflas anguli D.

Ca-  



                                                                     

Lulu. Tutu-ms; 251

Cafus z. Duâa AF par centrum E ;
A lAng. B EF duplus ang. BARyper ca-

Mng CEP duplus mg. CAP fun). I.
  1 otus.BËÎ duplus tomas BAC.

Calas 3. LTOtus Ang. GEC en.
duplus rotins GDC. ’ s

" Pdrtiafis GEB cit duplus par-
’ liLIÏsGDB.

RemanÉ BEC’duplus BD C. QE- pi

r PROU. Q



                                                                     

256 EucmDIÏS

ML   pROPoSITlo XXI.
w ’ ’ In circula , qui effanera-14.1.50

infiflunt anguli BAC. BEC, [en
qui fient in eodem [egm enta , fun:
inter fi agnela.

DEMONSTRATIO. 
Angulus BEC CR duplus BAC I;
Arqui id. BEC CR duplus BDC)2°’ J ’

Qui! l Frgo BAC ne!) BDC.

, . , Pro I



                                                                     

LIBEK’TBRTIua :57
P a o p o s 1 1-11 o. XXII. Theor.’

drilami
circula
inferipti

ÀABCD u

anguli up-
D. B.po[ili
duobus
mais fun: ’

maquait). , Î

DEMONSTRATIO.
Duâis diagonalibus AC. BD. v

Ang. Ô I) Q ’I quià infiflunt arcuî . a. un

A AB , vAng. S I) aquia infifiunt arcuî
C8.

rTotus angulus ADC 1D Q-I- R.)A
i Angulus ABC Il ABC. D

. Duo anguli ADC. ABC J). tribus,
Q R 4.. ABC. ,

Atquîhîtres fiant au z Reâis.

Ergo & duo ADC 4.. ABC
J) a Rcôtis. ’ (LE. D.-

K k l P1194



                                                                     

258 , Eucmnzs
Theox. P3090311": o. XXIII. ’
Il.

p Si [uper eadem reâ’a T51: con-

flituta fin: duo [egmenta circula-
rum inqualia; 1114.7107: fait: [i-
milia.

e E A
x D D . r
DEMONSTRATIO.’

Si contendat Adverfinrius i113 efl’c fi-

miliâ 5 (incanta: rcâæ FE. ED. D1.

a me Ang. DEF :0 DIF juxta a Adverfaflum
19. m. Atqui DEF ? DIF. pet 16. I.

ng Quo fun: cpmradiâoria.l

Pro-
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PROPOSITIO XXIK Thér-
segmenta [unifia 40319511,

laper æqualibm refii: A3. ŒF l
conflituta , inter je fun: æqualiæ.

fi A
D EMONSTRATIO.

.Supcrpomtur AB ipfi DE, autconî ’

ruent au: non. V
Si non: tum peripheria ACD.
Ve! cadet tota intra vcl extra periphe-

xîam DEF: contra præcedentem. ,
Ve! intctfccabit pari heriam DEF:-

tune Circulus cireulum ëabit in pluribus  
quam duobus punêtis: contra Io.hujus. *

Ergo congruent: adcoquç funt a a; a ut

qualia. Q h. D,   ’

K a. PRO-



                                                                     

mon. 3."

1
x

a Cor.
un.

26° ’EuCanzs:
PROPOSITIO XXK

Ciïculi damne

4mm: À B T
ipfgrficere.

J.
C ONSTRUCTIO.

L Tria punâa ad libitum’ fumptz
A. B. D. jungantur mais AB. BD.
. z. Dividantur bifariam par Perpendi-

culares EC. PC. i ’
Dico in illarum interfeâionîs pun-

&o C efle arcus dati centrum quæfitum.

DEMONSTRATIO.
Centrum efl in perpendiculari BC.
Ut 8: in perpendiculari a PC.

. à i--.-....- ne.-- x -7,Ego CF: in purifie interfeâionis;
quia illud tantum habent commune, 8c
circuli unicum tantu’m CR centrum. i

Adeoque ex centra C arcus perfici po-

terit. e (L E. F.

’ ; Pio-



                                                                     

Luna TE’RTIUS. 261

PROPOSIT L0 XXVI. mon
:3.

51’ in circulis æqualibw angulr’

five ad centra. G. H , five alpe-
riplaeriam B. E. fint æquale: :
tune etiam anus 110917. qui-
du: infiflrmt. mm: æquales. ’ 7

DEMONSTRATIQ
Duâis mais AC. DF. in triangulis

AGC.DHE A I
Lams AC æ DH) Qfia flint radii cir-
Latlls GC J) HF culorum æqualium.
AuguluslG J) H. pet propofitionem.

Ergo Bafis AC a J) DE a 4.),
Fiant jam anguli B. E. ad. periphe- ’ i

ixîam duâis AB. BC. DE. EF. *

Kk 3 i œil
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m.

.262 EUCLIDIS
Quia autem angulorum ad centra G.H

æqualium femmes ad pcripheriam B. E.
ctiam (un: æquales ; legmenta ARC
DEF erunt humilia: adcoque quia lil-
Perfiqualzbus reâis (un: conflituta ,
crunt æqualia:. (la fi a taris circulis
æqu.z’ibus -auferantur remanebunt arcus

AC. DE interfe squales.
Bars z. Hæc eodem fere iatiocinîo

demonfiratur.
Scd notandum in parte prima figuras

debere confiderari fine angulis ad peti-
Pheriam ; qui in dembnflratione’ demum

conflruidebent. v
Sic etiam in parte recunda fpeâàrî de-

bent abfque angulis ad centra , quos de-
monfiratio demum requirit.

Adeoque utriufque partis demonflra-
tîone ambo anguliôt ad centraôcad pe-

. riphci’iam exigùntur: cum pet iIIos de.
monflretur æqualitas reâarum; pet bos
vero fimlhtudo fegmentoruçn ; qui: atra-
que neceffaria faut.

un,



                                                                     

L I un. TERT 1 us. :6; ,
pROPOSITIO XXVII. nm,

si in aqualibm circulis anus AI. DE. W
fin: cqualu, anguli 2’111: infiflcntes five ad

centra G. H. five ad peripberiMÆ. E. fun:

i’mer faquin. ’

B ’12 I

Haï &
ne

A I DDEMONSÎRATIO..
Pars I. Sinon Il: angulus G a) H.

l Erir ce H.Ve! G HH.
suc» H. fiatque

Angulus AGC :0 H.
Ergo a Arcus ACÎIÎÎJF.’

Acqui Arcus AI æ DF par Propofit. a :6111.

Ergo Arcus AC au AI. TotÎàÎôc
pars: quod en abfurdum. Ergo angulus .
G non en: minot H. -

Bodein modo probntur angulum
non efTe majorem angulo H. *

Ergo fequitur G die æqualem A.
Pars z. Hæc facile deadem formula de-

monfitatur. Prov-
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264. EUCLIIDIS

P ROPOS 1 T10 XXVHI.
Si in circulis tqrmliâu: 49167::

fin: æquàles refit ÆCfDF muni
etram, que: aufemnt . 47cm AC.
911" in!" [e æquales.

DEMONSTRAT10:
Duâîs reâis GA. GC: HD. HF, in

triangulis AGC. DAF.
Latus AGI) DH.) Quia radii arqua-
LatusGC .1) H F. Hum circulorum. A
Bafis AC æ DE. pet propofitionem. ’

ErgoAng. AGC a J) DHF-
Adeoque arcus AC b J) DF.

I Q Br D3,
. ca-



                                                                     

Luna Tsar tus. 2-65
PROPOSI’ÎI o XXIX. M

. la ’
Si in æqualiôu: circuli: area:

ACCŒF [in æqualen mu: à
[ubtcndentes "tu AC. Tl? inter
je æqualex.

DEMONSTRATIO.
Duâis GA. VGC. HD. HF. erunt in

triangulis AGC.DHF. i
Latus (3A J) H (ma fun: radii æ-.
Latus GC :0 HF. qualium circularum.
Angulus C ao- aH. quia arcus. AC po- a :7. la.

mtur æqualis DF. A
o Ergobafie AC b3) DE 54.;

Q2 D. E.

Il] Pro? i
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En. .PROPOSITIO XXX.

’îDatm tir.

tuli arcure! ABC
bifarùm [em-

c l
CONSTRUCTIO.

x. Ducatur reâa AC , dati arcus e:-

tremitates conjungens. .
z. 1H: par perpendicularem DE , bi-

fecctur. -Dico Arcum bifeâum efiein B.

DEMONSTRATIO.
Duâis reâis 1A B CE. .crunt in triangu-

, lis BDA. BDC.
Latus BD unique commune.
Latus. AI) J) DC Pu con-

, ’AnguiusBDA’æ BDC limât.

. ErgoBafisBAJ) .BC.
Adeoque Amis BA æ 58C.
Ergo Arcus A3 C divifus ci! bifariam.

I (L. E. D.

a.
ç.»par."

PRO- 1



                                                                     

.L IBER Taurin. 267
PROPOSITIO XXXI. ne...

I. Àngrzlux 113C in femIcircw a;
la reflux efl.

2. In [ègmento majori migre

BAC refîo minon «a
3. In figmemowera minori ars-l

galas BEC reâ’o major.

JeWc
Br YË-Væ" ’

4

DEMONSTRATIO.
Pars I. Duâa DE g erunt duo trian-

ula’DAB. DBC. ilfofceiia , adeoque
anguli (upra baies a æquales. .

Ergoang. DBAŒ) DABÀ ’
Et .ang. DBCGO 0C8.) ’

IgL

Torus Ang. ABC 1) duobus BAC A

A. BCA. ’Atqui in grîang. ARC omnes ne: nn- «

gulifuut J) b z Reftis. I ’ L
. - L l z Eh b 3:.f
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Ego ab una parte angulus ABC cit

reâus, 86 ab airera duo reliqui BAC.
BCA etiam æquales uni reâo.

. Pars z. Per pattern I duo anguli BAC
BCA fimul confiituunt unum refluait.
ergo folus BAC en miner reâo.

Pars 3. In quadrilatero ABEC.
Duo anguIiCA 4- E a) C z Reâis.

Atqui ang. A e une reâo per par-
tem I. ’ *

Ergo ang. E 4 uno mâte.

"’SCHOLJUM’I.

Si trianguli reâanguli hypotenuiâ di.
vîdntur bifariam , cri: punâum bifeâio-
nis centrum circuli par triapunêta angu.
latin tranfeuntiàmdeoque examen normæ.

.SC HHOLIU M ’ Il.
Ex hac propofitione deducitur fequens

le 7,2. 11L

PROBLEMA.4-
Minas quadratum Z a majore X rub-

traherc , feu exhiberc difïerentiam qua-
dgatoium X a:  Z. I

’ Con-
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CONSTRUCTIO.

A D . B. X L ’ 4z-ë---..
1- Super AB æ Xfiat Semicircuius

ACE. .z. In Diametro AB ifumatur AD

æ Z. - ,3. Centre A radio AD defcribc ar-
cum’DC. erit reân A0 etiam æ Z.

Dico duân CE illius’D CB efle qu:-
fitam diffcrentiam quadratcrum AB. AC.

A DEMONSTRATIO.
Per propof. 31.111. angulusACB en:

reâus , ergo in niangulo reâanguib
ACB cit .

ABæD’AC4-DCBper47J.

Signe on,
a AB 4-0 ne au mon.

" * L13 rao-



                                                                     

37° - .Eucnrbrs., -
mon PROPOSI’I’I o :XXXII.

28. xSi refîa [inca AB circulant tan-
gat in C, (7 a contaâ’u ducatur
alia circulant jecan: : erit angulu:
a tangente à levante faâ’u: aqua-

lz: angqu qui fit in alterna je-

gmenta. . e

’ ’ . zDEMONSTRATIO.
Cafus hic obtinent omnino duo:
Au: emm huez circulum fecans ad tan-

gentcm efi perpendicularis 8c nantît 9er
centrum O , ut CD.

Au; non traçât: ut CE.

. A   Ca-



                                                                     

. LIBE’R TERTIUS. 271

a CAS u s" I. i
. Demonfirari debet angulum ACD a)

. L CFD. -Ang. ACD CR reâus ; pet bypoth.
Ut8c .3 CFD’efi reâus: quia cit in Se- . 3,, m,

unicirçuio.

V Ergo ang. ACD 1) CFD.

CASUS IL
Ab un: parte probari debet elle mg.

ACE J) CFE.
Ang. ACD 30 CFD. percafum I.

S (Ang. Q æ bR. quia in codeur b"-m’
Œgmcnto.

Remanet mg. ACE æ CFE.
Ab airera parte probari debet mg.

BCE :0 CHE. .Ang.BCD æ CHD pcr cafum I.
A Ang. Q L1) S. quia fun: codem

x fegmento. *
Totus ang. BCE æ Ted CHE. .

(Le. D.

- c P102
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-rxob1.’s.v Pnopo’sffi o ,XXXIIÏ.

Super data tafia dB ’fegmm-
tu»: circuit confinant . quad ca-

,Ziz angulam data anguÎa. æqm-

fifi 2mm angulus dams veI redus ut
E , vel non reâus u: H. C.

CAsus I. I
. Confiruâio 8: Demonfiratîo.

331.111. Data AB bifatîam divifaîn D. Centra j
D radio DA fiat femicirculus ACE. ’C
capit aangulum reâum AÇB , adcoq l

dam rcâo E æqualem. c

  à!



                                                                     

Luna TERIIus. ’15;
CASUS Il.

CONS TR UCTIO.
I. Ad datæ BA pùnâum A ducatuf

DK , mangulus DAB fit æqualcs bangu- hm’  

10 data C. .z. Ex A duc perpendicularemAF.
3. Fiat angulus ABE æquaüs angulo

BAE.
« 4.. Centra E ,l radio EA vcl EB

(quæ par 6. I. (un: æqualcs) defcribc
circul’um BIAG.

Dico fegmençum AGB capet: angu- .
1mn date acuto C æqualcm.

Ut à: fegmentum AIE capet: angu-
lum data obtufo H æqualem. .

Pars 1. Ang. .DAB æ c AGB , in "Hun
alterne fragmenta.

Et Ang. DAB in C pet conflmâ.

Ergo Ang. AGB æ C.
Pars a. In quadrilatero A186, . .

DuoanguliI .4. G du) zReâîc. hmm
Et duo anguli H-I- C a) z Reâis.

rgolvl-G 3) Hu-l- C.  S Atqui G :0 e C; par par- «131-111;
. . tcm I. . ’

Ergo I sa H. Q1). ES
  Mm Pro«



                                                                     

274c ,Eucmoxs
rzob1.6. PROPOSIÎIO XXXIV.

A dm circula .4135 fig-
mentant 6’311 auferre, tapins,

angulum T , data angqu rD
agualem.

CONSTRUCTIO.

a. Ducatur mita tangaras
Circulumin A. ’  

2. Ad A fiatangulusEAC
æqugli’s angulo date D.

Dia
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Dico fegmcmum ABC

capets angulumæqualcm D.

DEMÔNSTRÀTIO. Ü .,

* Ang. BAC 30: ABC in 3147m m9

tcrno fegmcnto. ,
Atqui BAC go D pet con-

firuëtionem. I ’ ;
Ergo ABC a) D. ’

5’24E.5D.

4 ’ Mm z Pair

O .



                                                                     

.Thcor.
190

. adeoque inter Te æquafia.

:276 Eucmnls
oP ROPOSITIO XXXV.
siin «’16on du "de .411. C1) [à matu

in E ficuerim: Reâangulllm comprebm-
fion [ab fegmæntis 1min: AIE. E3: qui:
efi ci quad [ab fzgmemis 41min: CE. En.
cmpnbcndimr reflangulo.

.Qlatuor dîverfi hic occurrerc [semant
cafus.

DEMONSTRATIO.
CASUS I.

si rafla: AB. CD [a mutuo fixent  in
(Zona-o: tum ÜAEB critnæ Cf CED;
quia quatuor illorum latere En: radii,

Ca-f *



                                                                     

L I un Tn-n’rtuhs. 277

CASUS Il.
Si un: CD percentrurn F duâa me;

nm AB non par centrum tranfeuntemn
face: bifariam adsoque a perpendiculari- 1;.111.
ter qu: ducamr PB.

DEMONSTRÂTIO.
DCED-l-ÜFEbJ) DFD (en [31:13. 5,51m.

Atqui ÜFEq-DEB I) 0.148.

Ergo iliis hujus locnm pofitis

f3 CED-l-D F15. :0 DFE-l-D EB.
Adcoque dcmpto utrinquc codcm D FE.

ŒCED no D EB hocefl: E4128.

ICASUS HI.
Si reflet CD pet centrum F auâà alte-

ra non Par centrum non dividit bifarîam

in E4. -
DEMONSTRATIOQ

Duaza FG perpendiculari ad AB , ut
’ & FB tum erit.

Mm: , E:



                                                                     

3:78 Eucmnir’so
:CEDn-I-DFEID (DU F1) hammams.
’ DFG-4-DGE47- 1- D EU -’r*LJUb47

I " Süblato utîmquc D FG. cri:

ÜCED -Z-ÛGEæ DGBI
Snblato DGE Tintin-ï- 065.7. n.

.BCED. a) î: A53. w qui;

C A SU S 1V.
Si neutm tranfeat pet centrum 8k f

mutuo (cœur utcunquc. I
DEMONSTRATIÔ.

DucaturGH. tranfiens par centrum F
n & par interfeâîonîs punâum E. Tum.

CE AEB 30 [Ü GEH perca-
Et’û CED- æ eidem E GEHŒum 3.

Ergo C3 AEB æ a: CED.

. .1 Q. E. D.
N O [T A.

In cafu 3. llla quæ fibî invicemîub-
fcribtmturjnter fc funt æqualia 8c inferio-
ra loco fuperiorum legi debent , ac fi in
una eadem linea cflent fubfiituta; id
quad etiam in ’plerifqucaliîs démentira: n

tiogibuf obfervandugn. ’ N

m Schd-î.



                                                                     

[alpin TERTIus. :79
SICHOVLILIM.

Suppofitis Libri V. Dcfinitionc I. 8:
prop. 4 8! 16. (quæ cum hac propofitio-
ne nihil habent com munc)r hæc unîca de-
monfimio facillime omnibus cafibus in-

fcrvire potei’c. .
DEMONSTRATIO.

Duôtis AD. CB , exit in triangulis
AED. GEB.

An ulus A 3) qAnË. D :0 Bfu’ HL
Ang. AED æ CEB. 15.1.

Juge cri: pet 4. VI. i
-7 AE-EDE’ CED l EB.

Et Fer noflgum Theor. I. Lib. V.

vel 16." Yl; l .CIAE. ED ŒIÜ CE. EDg QD. El
Pro!
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in P3090 51110 XXXVI;
sa . . A , si 4hpun&o d ex-KZ7 ne Innalmn dab ’

o sz 1,: damna" du: "en,
Yl 1mn un en: AF ,

Dy’ji du" [flans 113.
Co n 15m reflangulum
* BAC , [14510:4 fe-

BCi came BA à filin:
E parte AC inter pan-

üam A é cirtulum imnjeth comprehm:
film , æqaale quadrato mngemi: AIE.

. Duo hic norandi fun: cafus.

C A SU S I.
’Aut fecans AB tranfit par centrum D.

DEMONSTRATIO.
, . . Duâa DF, cri:
5g QBAC-l-DDCaæ DDA.

. . DDF-i-«DFAm-l.Atqui BDC æ D DF. Qui: fnntaradiis.

ÜBAC I) D FA.

CAsus 11.
Au: fccans AE non matît par «mm;

i l D61
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i ’ DEMONSTRATIO.
Ex centro D duéta perpendiculari

DG ut 8: DI : erit
EEAIJI-DGIJ) D 6A)A

ÜDG DDG ’

En! ri-Q,DG--1:ELGI.JO Ego-hoca.
4.7.1. [3 Dl. leu CI DE IÏDA. 47:1...

Hoccfl: DFD-;--DFA.47.1.
ËEAI-l-Ü DF I) D DF.-FDEA.

Sublato utrinqueû DF.

L: BAI a) E1 FA.

(LE. D.

COROLLARIUM. I,
Si a punâo quovis extraïcirculum fum.

pro , plates redut circulum feeantes du.
cantur , reflanguia comprehenfa fub to- v
tis facantibus 8c partibus extegoribus ,
inter fe fiant æqualia. ’ i ’

N n Schc!2



                                                                     

23; EuCLIDIS
SCHOLIUM I.

iSuppofitis iifdcm quzin Scholio præçedcnti.
banc damusCorollarii rimidçmonflratloncm.

Demanflrandum e a CAB elfe arquai:
L" DAE.

. DEMONSTRATIO.Duôtis CD 8c BE, arum triangulaCAD. EAB
intcrfiafimilia. I ’
Nam anguliO-4-P (D 2Rc&îsn,u1.

* Et nngnii ARE-1-J’ Il) 7. Reôtis 13, l.
Ergo o .4.- P go [GEB-:4 P,

Et Sublaro communi angulo P,

. o æ AEB. 1Dcmdc 311g, A utrinquc en: communis o
, ,Ergo R æ ABE. 31,1. p

Q1319 in triangulis CAB EA B exit pet 4. V1.
CA ---AD : En me,

Et pcr 16, V1. r-I5-4



                                                                     

L IBER. TERTIUS. 283
au ABæ:DAA2. (2.2.1).

* SCHOLIUMU.
Sijam ex punâo A (opta lineam AC

ducatut ALG. eodcm mode duâis GD
LE piobatur cire C: GAL J) :DAE;
norandumque efl panant periphcriæG. L.
concavæ a; convcxæ propius ad (a invi -
cem accederc , quam punâa C 81 B; qua:
punâorum diflantia adhuc magisimmi-
nuitur fi cx’A (upra lineam AG ducatur
alia Circuluu) (crans: donec tandem du-
catnr reâa AF , quæ Circulum tangit in
unico planât) F,in quo punâa periphcriæ
concavœ 8: convexe: coincidunt, adcoquc
cum antea dciignatæ mon: du: lincæ A3
AC (en AL AG.intcricinæquales-, jam
ex A ducitur folummodo unica linea AF.
qua: ergo in fupetiori proportione bis (u-
menda cit (c: (cmel pro iinea GA , 8: [c-
mel pro LA, quo faâo proportio fic fia-

bit FA- AD: EA lAF.
Ergo pet 16. VI.

D Tangentis AF æ C; DA. AE. l
Que æqualitas iplius Propoiitionis 56

genuinum exhibe: (enfum , ut hinc patcat
quam arâo nçxu hæ veritates inter f6 co-
hæreant, quamque naturali una ex alia de-
ducatur confequmriâ. f

’ N n z ’ PM-



                                                                     

284, 1211::me
CÔROLLARIU M Il. ’

Dure tcé’tæ ab eodem punéto

duâæ , quæ circulum tangunt,
inter fc funtæqualcs. "

iCOROLLARyIUM III.
. Ab eodem punéto extra cit- L
cuium fumto, duci tantum poll,
fun: duœ teé’tæ, quæ cirçulum

tangunt.

Prof



                                                                     

LIIER Tutu-lus. 285
Paovosx-rxo XXXVII. "tacot:

3*!
A si 4 punâerx-

tu cimdum poli.
to 414614 fini. du

"fia ,43. Anita
a: Ieâangulum
BAC  fi: lquale
quadrant 41min,
AF. tu»: une;

A F circulant un.

se: in P. .
DEM ONS TRATIO.

Duâa linea tangente AH, ut8tiincis

DF. DH. ’ - I:BACaæDAH. I A ne
Atquî :BAC I) D AF. pet propofit. m’

ErgoÜ [Han AF. trgo AH ao Aï?
04m6 in Triangulis AFD. AHD.

Latus AF æ AH.
Latus FD J) HD.
Latus DA Commune.
Ergo Ang. API) J) AHD. b b 8.1.
Atqui c AHD cit redus. us. [11.

Ergo ergo AFDÎËë’tu’sÏeü Cadeau:

a AF tangens. Q. E. D. d "5- m- t
FINIS LIBRITERÏII.

l N113 P1101



                                                                     

EUCLIDIS
I I ELEMENTORUM

LIBER QUAitTU’S.-

ŒEPINITIONES.
I. Figure reflilinea . m figura

refîilinm infiribi matait , mm
finguli ejus figuræ, que infcriu
bilan anguli, fingula laiera ajax
mi inlcribitur tanguait. ,

  v2. Similiter (’9’ figura cireur»

figuramdelcriâi dititur , cum fin-
i - gala ejus,quæ circumfcribiturJa-

tu; fingulas qu: figura:- agada:
tettgermt, cireur); gadin i114 de-
firlâitur. t i ’

3. Fi-



                                                                     

Luna T un: 1us.- I 287 
a

» l
3. F igura autan refiïlima in

circula infiribi diritur , cum fin-7
guli eju: figurze, que injrriâi-u

l un, anguli tetigerint’ circulz’ pe-

riplxriam.
4.. Cirrulu: autan: cireur» figu-

ram dekribi dzcitur , cum circu-
li peripheria, fingulo: tangit ajut
figure, quarra circumfiribit . an-

gulox. ’5, F figura w-
r0 refizlirzéa tir?

tu circulant de,
1 P a f rribi dicitur , .

cum fingu la la-
ura au: , que
cirtumfèribitur,

cirruliperzpberium tangunt.B E
60 SI;



                                                                     

J’p

* qu: figuræ in qua infcribitur.

tjus entama in cirruli pertpberiu

288 Eucnxnrs
6. Similiter à circulu: in fi-

gura infcrzjbi dirilur , tu»; circu-
Ii peripheriafingula lutera mugit

2 ’ . . -V 7. Refia m curule accomm-
Jari. [en toaptari dicitur, cum

fuerint. .

Sic AB. dicitur in circulaac-
conlmodata non VCI’O GD.

ne;



                                                                     

LAIBBR TER-nus. 28: .

Pnoposlrio. I.
Ifs dateur-

cula 415,04:-
ccammodare
’Kreôîam Bd

æquulem du-
it refit 7) : que Cirqulz’ drame-

tra non fit major. l
CONSTRUCTIO. ’

nabi. x;

I. In data cireuioduc Diametrum l
BC; cui fi data reâaD fit æqualis, pe-
tite fatisfaâum erit. Si veto minor.

z. Abfcinde a BE un D : a: centra B .3. a
radio BE defcribe arcum circuli EA.

Dico re&am BA efÏe æqualem
a coaptatam in Circuio.

DÉMONSTRATIQ.
LineaiD æ 8E par conflruCtionemI ï W

EAt I) BE quiaradii. o
Ergolînea D 5 æ BA ,’ qua: efi co-zbho 1A

aptata in Circule quia c matraque extremie. 57.11,1.
tas terminatur in peripheüîæ

.0 q Pne-



                                                                     

.290 EuCLmIs
l

moud; PRoPOSITIO’II.

A111 data tirmlo ABÔ triangu-
lum. ABC defcriâere, quad data
Iriangula 2E5? fit æquiungu-
111m. l -. ’ ,

r A CONSTRUCTIIVOJ

"7,111. 1. Ad aduâœ tangentis CH ’
punâum’ A b’conflituatur angu-

lus GAB. æquaiistanguio F.

2. Adidcrn punâum A. arbalr
.tëia patteffiatHAC æqualis ami

14gIJICJE-.nl . V 4
,JungatUrreâaBC. ,

i 513, I.

Dico



                                                                     

L’num TER-ù us. 291.
Dicoxtriangulum ABC ipfi

DEF cm: æquiangulum.

DEMONSTRATIO.
Intriangulis ACB. DEF.

A Ang, C(c) æJGAB I) F pet confiruâ:
iAng.B (cil!) HAC CI) E pei- confiruâ. C 31- 1"-

s

Duo anguli C 4-Bœduobuîs
F -I- Eu a

Ergo etiam temus d A30 ter- a . a..."

1 Il. l-



                                                                     

n92 ’AEucnirnnsi’

PROPOSITIO m.
Circé datum circulum BCE tri-

angulum L M O dejcribere æqm.
gulum data (rialngulo ÂÊÎD.

. o
Probl. 5.

. L . V B M
CONSTRUCTIÔ.

1. iTrianguliDAF latus AF produca-
tut in G 8c H.
’ 2. In circulo duâo radio IB , a fiat
angulus 131E. æqualis trianguii externe
anguio DAG.

3. Fiat angulus BIC æqualiscxrcrno
DFH.

  4.. Ad tria punâa B. C. E.ducantur
l; mil? tres mangeures 0L. 0E. LM.
7’ ’ Dico ex illarum concurfu oriri triangu-

- lum OLM. date DAF æquiangulum.

DEMONST RATIO. ’
Ex Scholio prop. 32. I. quadrilaterum

BIEL dividi potefi in duo triangula ,cum

a 23.!.



                                                                     

1.13351 Tamarins. 29g
autem unum triangulum contineat duos
anguios teflon , duo continebunt qua-
tuor; adeoque quatuor anguli in quadri-
latero diêto errant æquales quatuor métis : .
à quibus fi demantur duo crtaôti LEI. t’a Il?

LBI. remanebunr. i
Anguii BIE -1- L 30 z Reâis.
Atqui DAG 4.. DAF æ a. Reâis.

Ergo BIEfiL L J) DAG .4.DA
Atqui BIE K) DAG pet confi: s

Remanet L a) DAF.
Eodem mode. demonfiratur quad fit

angulus M 30 DFA, ergo tcrtius O erit d a CM.

30 dtertio D. 31.1,NOTA.
Quod auteur tangentes EL &BL in .

unâo L concurtere debeant fic Pater.
Duâa RE.

Duo anguli toti LEI. LEI. .1) z R.
Ergo ang. partiales LED. LBE D a. RI.
A

c Ergo reâæ ELBL conCnrrent. i tu. n:

00,3 P30;



                                                                     

294. EUCLIDIjS

mm. PROPOS] Tl o 1V.
.- fluate triangula ABC.circulum

injcriârrè. ’ . I

CÔNSTRUC’IICO.

Il. Duos quoslibet angulos B.
. 9. r. C. a divide bifariam pet métas

BD.CD. 12. Ex punâo concurfustuc l
perpendiculares DE. DE. DG-

3. CentroD,iradio DE. de-
fcribe circulum.

Dico illum rangera omnia late.
ra trianguli in punâis D. E. F. a-
deoque ipfi infcriptum cire. D

. a e.



                                                                     

’VLKIBIK*TER’!IUS. 595

DEMQNSTRA’ÎIO. . i
4,, triangulisDGC.DFC. ’

in 11mg. G 3p F. pet confit.
AngDCG on DCF. quia torus a

r Cbifcétus ei’t. A

Larus DC commune.

Ergolllat-Vus DG b 30 DF .. a 25.1.

Eodcm mode demonfiratur ef-
fe DFI)’ DE. ’ i - ’

:Adeoque tres lincæ DE. DF.
DG funrinrer fe æqualedfi - Î’

Ergo Circulus cehtro-Dduëtus r ,;: a
trantit pet punâa F. GEB: tan?
’git-c omnia’tiarera 3 quia anguli «716.111;

ad E. F.G. funt reâi; àdeoque
dcriangulo infcriptus et); . . in... si.

’Clio

Paris



                                                                     

396 l .3Eucnl D1 3..

»PROPostrlo-v;
Gina 222mm triangulgm ABC

circulumdelcrièere. ï

12051. il

CONSTRUCTIO..
«x. Œèlihctcuhqqc duo Inter: AB.

a m4 BC a divide bifariam in E. 8: F. .
  z. Ex 15,8: Fcrigc Phpcrpcndîculares

15D. FD. - - I l L k
V 3. Ex pagaie concurfizs , defcribe

radio DA circulant), 1 .’ .
Dico ilium quoquè rra’nfite’ Ber Punâa

- la? C. adeoquetriangulocîrcuinfcriptum

c c. ’ v

bn.I.

DEMONSTRATIŒ
Duétis DA DB DC. In trianguüg

DEA.DEB;I   1’ ,
Là’



                                                                     

Luna Qu An Tus. 197
Latus DE commune.
Latus EA   æ E8) Fer con.
Angulus DEA æ DEB limât.

Ergo C bafisDA æ DE.

Eodexn. modo demonflraturcflc DE
œDC, ndeoquc treslineæ DA. DE.
DC (un: inter (c æqualcs. I l

Ergo Circulus centra D, radio DA
defcriptus, nantît par omnia triangulî

64.1.

’ ’ . ’ ’ - d Dcf.punâa angulana. adeoque lpfi efi en 4
cumfcriptus. d

Eadem confiruâionîs formula obtînet .

in omnibus trianguli fpeciebus ; cum hac
folummodo différentia , quad in Rcâan- .
gulo cenrrum Cadet: in punâum medîum
hypotenufæ.

In Acutangulo centrum cadat intra tri-

angulum. Ila obtufimgulo vero extrai

SCHOLIU M.
Ex hac propofitîonc deducîtur Mathé-

dus defcribendi circulum , par ma pun-
âa non in [inca rafla difpofita , tranfeun-

tem. ’
h Ph Pro;



                                                                     

.298 Eùcnlms
a.de padposxït o V1.

.îData Circuh quadràtfim in;

faribère.  

CONSTRUCTIO.
1. Ducantur duæ Diamctri AC

BD in centra. C fc ad angulos re-
  êtas interfecanteq.

2. jungantur reâæ AB. BC. -

GD. DA. v V .Dico ABCDcfiè- quadratum
quæfitum. l I

, DEMuN’sTRATlo.
Pro laçeribus.  -

In triangulis AEB.AED.

V, .  » , Latus



                                                                     

En. Luna QuAk-rus. 299
r Larus AE utriquccpmmunè.

0* Latus EB æ ED. quia radii.

y Angulus AEB a) AED. quiau-
W torque rcâus.

Ergo bafis AB ’I) AD. 0.4.1,

. Eodcm modo probatur ADco .
DC: DC æCB. CB au EA.

x Adcoquc quatuor ma latcra in-
; ter fc crunt æqualia.

b

r’

Pro Iangulis.

(marner anguli A.B. C.D. mis
latenbus contenti funt in Semi-
circulo. ergo refit b -   aux;

Adeoquc ABOD cit quadras
çum circulointèriptum. -

gag.

I x



                                                                     

300,, EUCLI’DIS

mm, PROPOSITIOVÜ.
cm datant Circulain" quadra. I

tu»! dejcribere. - -

jI I c H:
COINÏSTRUCTIO;

1- îDucantur ’duæ diametri
v AC. BÊchmutuo ad angulosrey

  &osinE femmes.
2.Pcr ilIarum extremitatesdu-

cantur tangentes FG.GH.HI.1F.
Tico illas cocuntes confii-

tucre Quadratum quæfi-
tum FGHI. ’

(à

52k;



                                                                     

L1 BER. (humus. 3o:
DEMQNSTRATIO.

Pro angulis.

In quadrilatero AE’BF.
4 Anguli A. E. B. F. æ a 4 Rcâîs) a!!- L.

I Arqui 3 Ang. A. E.B 30 3 Reôtis anm

Remanct ang. F a) 1 Rcâo.

1 Simuli ratiocinio probatur an -
guloa G. H. I 6ch métas. ’

Pro Iateribus. 7 .
In parallelogrammis FD. ID.

lattera F G.- 1 H fun: æqualia 9h-
mctro BD . adcoque &inter (a.

In parallelogrammis 1A. HA.
lattera FI. GH (ont b æqualia Dia- b 34, 1.-

. metro AC. .   o
Arqui Œiametri AC. Bi) fiant

inter fe»æquales. ’ ’

. Ergo 4.,Iater-a FG. GH. HI.
IF fun: inter (ë æqualia.

Adcoquc FGHI cf: quadrai ,
tumquæfitüm. Q.F.E. g

Pp 3 PIOÊ.



                                                                     

goz EuCLIDIs
ÉROPOSITIO 7111.

ProbLLS.

In haie quadrato Circulum de-
firibère.’ r

z F   A a

I C - r H
C’ÔNSTR-UCTIÔ.

I. Duranturduæ diagonales FH.VGI
fe interfecantes in E.

z. Ex E demittatur ad latus P1 pet-

pendicularis EB. «-
3. Centra E radio EB, defcribatur

Circulus. ’ IDico illum rangera latera in punâïs:
A.B. C. D. adeoquê quadrato infcrîpe

tum elfe.     - Pe-



                                                                     

Lrnn. Qqurus. 303
DE MONSTR ATIO.
Ex E duâis pergendiculatibus EA.

ED. EC.
In trîangulis FAE. FBE; ernnt.

Angulus A a) B par confit. qui: re&î. -
Angulus a 0 J) P. quialemircétî. "ou.
Latus FE unique commune. 3* L -

 Ergo Latus 11A æ E3. b b 16.1..

’Sîc miam probatur F8 :0 EC; 8:
ECœ ED: M8: EDæ EA.

Ergo Circulus centre E , radio E8
defcrÏptus tranfibïr per punâa A. D. C:
a; quia anguli ad illa punâa (un: mai,
tanger cumin iatrra ; adeoquc circulas
quadrato erit infcriptus.

o... E. Dg

Plus:



                                                                     

VA

304. w .EeucLIDIs

mm.9.- PRoposnflIoIX.

Cirm datant quadratum firm-
la!» defcriéere.

A.DZ
ka.

CONSTRUCTIO.

I. Ducantur diametri AC.
BD femmes l’cfc in punâo E.

2. Centre E, radioEB, de-
,fcribatur Circulus. ’ . ’

Tico illum tranfirc par
omnia quadrati punéta
angularia ,- adeoquc iHi
cfl’c circumfçrîptum.

96;



                                                                     

LIB.EK QüAk-ruS.
DEMONSTRATIO.

Tiametri ".AC. BD! quatuor
angulos A. B. CH). °b1fariam (e. azCoro.
cant, Ergoin triangule EBA. 3* L

Angulus EBA æ EAB.

Ergolatus EA b æ EB.

r b  Sic miam probatur EB æ EC’
&ECæ ET: &ETæA.

1 Adcoque quatuor lineæ EA.
, EB. EC. EfD. funtinter fa æqua-

les. I .

6. I.

Ergo Circulus centro E radio ,
4. EB dcfcriptus tranfit per omnia

quadrati puné’ta angularia A. B.

C. T. adeoquc illi circumfcri-t
’ ptus fifi.

z (LED;

qq Pao-



                                                                     

.306 - EVUCLIDIS
Pnovostrto. X.-

rzobLto- Trianmmm [fificelas ABD confirma",
cujus finguü ad in?"
unguli B. à” D dupii

[un reliqui ad verti-
cant A.

CONSTRUCTIO.
I. Quamlibetcunque lineam AB in

. u,11.tiiv-1de gin C , tu: ABC fit D AC.
L z. Centre A radio AB deicribe circu-

lum - iI 3. Ex B in iflo circuio accommoda
5km breftam. BD J) AC.

4. Duc re6tam AD.
Dico ABD die triangulum quæfitum.

DEMONSTRATIO.
i Duâa méta CD, circa trianguium

ACD «icicribarur Circulus ACD;
E3 ABC 30 E1 AC hoc efl DBD ça:

Confit.

chu". tErgo BD tan-gin: cirCulumc: quem

I a feint.631. 11LA Vndckang.BDC cal) Aînaltemo reg.

i Ang. CDA CDA. -
I A



                                                                     

Luna. QuAnTus. 307
Totaiis mg. ADB (æ ABD) æ A

JI- CD A. q
Atqui ctiam BCD 930 A4. CDA.

Ergo -Intrianguio BCD mg. BCD J) CBD.
Adeoquciarus BD e 1) CD. A
.Atqui iatus BD J) AC.

hrgo ’
In trianguloACD lattis CD a) GA.:
Adeoque angulus A sa CDA;

A Ergo mîguius BCDÏqÎn-Üiuobus A ô:

CDA efi-æqualis probatus) cit dupius an-

guli A. ’ 4 .Ergo etiam BDC . qui anguio ABD
demonitmtus cit æqualis , duplus mitan:
guii A.
,. Adcoqueôz ADB , uîangulo fABD
CR æqualis , ejuidem anguli A dupius

exit. , E. F
COROLLARIU M.

In triangqu lfofceie hoc mode con-
flruéto , anguius ad bafin valet duas partes

. z .qumras feu î duorum va! E2 amas

R865 2 guère angulus A V31Cbît

I z . . .; duorum v8] ç umus Reâz.

I

Qq z Pao-

d31.I.



                                                                     

308 EUCLIDls
PROPOSITIO XI. ,

Thcm.
u.

mata circula Tentagonum æ-
qzzilaterum à æquiangulum in-
fatuera. ’

pt)?V)

.CONSTRUCTIO.
I. ’Cuilibetcunque triangule Marcel!"

juxta præccdentem proPofitionem con-
: leo fiituro, æquianguium ainicribaçurEI’ÏG

in circulodato. . , . i
2. Illius fupra bafin anguii EFG.

EGF biiecentur Fer reâas FI. (3H.
3. Pana: E. H.F.G.I. jungantur

totidem reâis.
V Dite iaâumcfl’e quad pètiturJ A

N ’* fi Dcn’
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’DEMONSTRÀTlo. l

Pro lateribus.
- Quinque anguli EFI. IFG. EGH.
HGF. PEG iunt inter f6 æquales Fer

confiruâionem. l ,Ergo Ilarcus quibus infiftunt flint, æ- "aux,

quales. i ’Ergoillisbfubtenfæ reâæ, quæ funt b.19°1u-.
Pentagonilatera, iuntæqualea i

’Pro angulis. ’ l

Arcus HFGI æ Arcui FGIE. pet
. partem I. l

Ergo AngulusE c æ Angulo H. quia en. m.
æqualibus arcubus infifiunt. I I

Simili modo de duobus aliis angulis
&c. CLEF. -

(lia 3 .PIO’Ï



                                                                     

310 ’EUCLIDIS

fi ’PROPOSITIO X11.
w Cirm datant circulant Tenta-

gonum æquilaterum. à? æquianga-

[am defcriâere. y ’

(

CONSTRUCTIO.
r. Infcribatur Pentagonum regulare

pet præced: ABCDE.
2. Ad punôt: A.-B. C. D. E. triu-

cantur totidcm tangentes , quæ concur-
.rent in punais F. G. H . I. C.

Dico faâum quod quæritur.
DE:



                                                                     

.LIBER Qu Âk’rus. 3,1

iDEMONSTRATIO. c
Pro lateribus.

Ex centre 0 duêtis perpendicularibus
OP.0Q, ut 8c radio 0A in triangulis
.OA P. OACL
i Latus 0P a æ OQ. quia æquales "4. m.
AB. AE æquidiltantacqntro. - q r

i Latus PA b 2D QA. quia æquàles 53- HL:

AB. AC bifeâæ funt. i et
Latusi’O’A unique communes.

Ergo 3113.6 CAP J) OAQ.-Ôni fi aufe- .31.
rantur ab æqualibur Redis angulis OAH
OAG : remanebit angulus HAB :9

CAB. û tDeinde Triangula BHA. EGA. fun:
Jiofreiia, quia ex punâo H duâæ (un:
duâætangentes HA. AB: ut ex punâo dz Co.
G duæ GA. CE: quæ fiantd œquales : Kim

Quare illa triangula habent baies AB.
AE æquales , angulos ad bafin HBA.
HAB. æqualesGAE; GEA. non folum ’
altetum alteri , ied promiicucfomnes ç se: l
quatuotinter fe æquales. Adeoqueequa- min
tuorlateraBH. HA. AG. GE. funting

tcrfe æqualia. " a à.
1-

I
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Simili mode demonficatut omnès

’decem lineolas elle inter fe æquales.

Si jam una fit æqualis uni etiam dag
erunt duabus équines.

Adeoquequinque lateta , quæ ex du;
bus limons confiant, eruntæqualia.

Pro angulis.
Ex demonfiratîs pater triangula AHB

ACE haberc omnia lattera æqualia.
Adeoque angulum H53) G. Et eodem
mode de reliquis. ’ l a

ËCOROLLARIUM.
Si in circulo .quælibetcunque

figura regularis fuerit infcripta’,
’lineæ tangentes circulant in pun-
âis illius angularibus. fuo con-

* curfu femper confiituent figuram
fimilem circula circumfcriptam.

l’a):
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PROVPOSITIO Xi". Mr
Tata Tentagom regulari tir-

adam injrribere.

CONSTRUCTIO.
1. Quoslibet duos angulos A 8: E

divide bifariam par raflas AF. EF.
z. Ex illarum punéto concurfus F,

ducantur ad omnia lateta perpendicu-

lares. -3. Ex F tanquam centre pro radio
afTumta una ex iiiis perpendicularibus de-
fcribatur Circulus.

Dico illum Pentagone fore in-
fciptum.

R r De-



                                                                     

314. EuCLIbts-
ÙEMONSTRAATIO.

i In Triangulis AGF. AHF.

a 26. I.

Angulus GAP I) HAFl Pet con.
Angulus AGF .10 AHFlflmü.
Latus AF utrique commune.

Ergo a latus CF il) HF.

.11: au KF. KF au LFôcdeniquc LF
ce CF.

Eodem morio probatur HF a) li. I

Adeoque omnes iflæ Perpendiculares
erunt inter le æquales.

041m: Circulus radio PH deliriptus
tranfibit quoque pet punéta I. K. L. G.

516. tu. in quibus ilia lateratanget; quia anguii
ad ifia punâa faut reâi.

.6452).

COROLLTARIU M. 1.

i In quolibet polygone regula:

». n
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ti omnes lineæ bifecantes angu.
los in une eademque punéto con. .

veniunt. -
COROLLARIUM Il.
In omni Polygone laterum

imparem habente numerum li-
nea aliquem ex angulis bifocans
oppofitum etiam bifecabit la-

tus. ’ ’
SCHOLIUM.

Eadem methodo in quacun- v
que figura regulari Circulus dea
feribipotefi. ’

R; 2 PI°1
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Ptobl.t4. P R0 P os l 1 l0
Circa datant Teutagomzm re-

gulare circulant defrribere.

M
CONDSTRUCTIO.

I. Duos queslibet angulos A
8c B divide bifariam pet refluas

a un. ARBF , quæa concurrentin F.
2. Centre P, radio AF , vel

BF deicribe circulum.

. Dico illum tranfiturum pet
reliquat punéta angulana.

De-
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DEMONSTRATIO.

In tr iangulo F AB. I
Ang. FAB :0 E311. quia illo-

rum dupli funt æquales.

Ergo latus F11 :1) F B.

Eodem mode biiëéto angulo
C demonfirabitur F83) PC. 8c
fic pet orbem omnes lineæ bifo-
cantes angulos erunt æquales. k

Ergo Circulus tranfibit pet .
omnia punit: angulatia , adeoque
pentagone circumeriptus erit.

CLÉ-E-

SCHOLIUM.
Eadem conflruâ’ionis forma

Circa quamlibet figuram regula-
rem Circulum defcribete licet.

R r 3 Pne-
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r..tt.,. Paorosr Tl a XV.
In dam tirade Hexagmm

regain: defiribete.

CONSTRUCTIO.
I. Centre quolibet punâoD , radie

circuli DG , deicribe ateum CCE.
2. Ex punâis C. D. E. pet centrum

G defcribe tres diametros CF. DA. E8.
3. Duc [ex reâas AB. BC. CD. DE.

EF. FA.
Dico ABCDEF, clichexagonum

quæfitum. * ne.
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DEMONSTRATIO.’

Pro lateribus.
Lineæ DC. DE fingulæ [une ne;

Radio DG. ,Lineæ CC. CE. GD finguli iunt) Radii.

Ergo quinque lineæ CC. GD. CE.
DC. DE funtæqu’ales. i

Adeoque Triangula CCD. ont:
faut æquilatera. .

Ergo duo anguli G 8: Olinguli (unit
luna tertia pars duorum reâorum. azîlcœ-

AtquitresanguliG.O. S. fimulbva- i, Q3: 1,
x lent duos renflas , feu tres tertias duorum

reâorurn.

Ergo tertius S. etiam cit una tertia
duorum reâorum.

Adeoque tres G. O, S. fun: inter fe
æquales.,

Atqui illis æqunles (un: tres c oppoli- c 15.1.
ri X. CL T.

Ergo (et anguli ad Centrum iunt æquales.
Ego d le: arcus, quibus infifiunt,

funt æquales, d 1mn.
Adce-
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329.111. Adeoque e (ex fiibtenfæ , qua: confii-

tuunt latent figuræ, inter [e funt æqua.
I les.

Pro angulis.
Hos elfe æqualcs facile patet, quia

hmm. f finguliinfifluntæqualibus arcubus, fc.
quatuor iextis partibus tetius peripheriæ:
Ergo faut inter le æquales.

COR’OLLARIU M.
Hexagoni latus æquale cit radio.

SCHOLIUM.
Duâis tribus reâis AC. AF.. CE.

circuioinicriptum etit triangulum aqui-
latexum.

z P39.
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PROPOSITIO XVI. ’ n°5145, .

In data C ir-
n cula glairidem-

gonum regulare
dejcriâm’.

CONSTRUCTIOÜ
t. Circule.(a) infcribe pentagonum rcgulare a x x, 1v.

AEFG H.
a. ltidcm (b) triangultJm regulare ABC. b me,

Dico reCtam BF . fore iatus quindecago- u w. ’

m quæfiti. ’DEMONSTRATIO.
Pentagonu m dividlt tetam peripberiatn in

quinquc partes requales; quare quzelibet canti-
net unam quintam feutres decimas quintas to-
tius peripheriæ: adcoque du: AF.. EF . fez doci-
mas quintas continebunt.

Triangulum verovdwidit totam peripheriam in
trek partes æquales 5 quarum quælibet ut AB con-
tinet unam ter-tiare . ieu quinqua decimas quin- k
tas tatius pcriphcriæ. Tutu -Arcus AEF fax decimæ quintæ.

Arcus AEB quinquc decimæ quintal
Arcus BF nua decima uinta.
Ergo fit ducatur méta F , eique zquales qua-

tuardecim in circula coa tentur. defrriptum cri:
quindecagonum . :qui ter-nm , zcum omnes ar-

cus fiat zquales; .FINIS un: Quart.
H ’ Sf Pto-



                                                                     

EUCLIDIS
lE’LEMENTORUM

[ trksitgurivrus.
TEFINIÎIONES.

’ 1. Tant ,eji magnituda Magma
tudinis . minot majori: . cum me-
Iitur majorem.

CUm totum fitfua parte mains, p34
1 ter pattern contineti in fuo toto.

Hoc autem duplici matie fit.
Vel continetur ira ut aliquoties fumta ,

præcife reddat fuum tatum feu i pli requa-
lis fit ; quemadmodum numerus quatuor
feu 4. , cit miner toton , adeoque in,
illo continetur; &’ quidem in , ut ali-
quot vicibus , fcilicettribus fumtus, ac-
curare æqualis fit toril n. Et inde hac
pars M atheinaticis dicitur Aliquota , qua
fuum totum abfque refiduo dividit , id
quad; idem eli ac metiri: &hanc Partis

q ipeciem Euclides folummodo irefpexit,
airera, quæ feqnitut, neglcâa.

Vel pars ira continetur in lue toto, ut
aliquoties funin totumyel excedat vel ab

illo
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illo deficiat, adeoque non accutateipfi
zqiualis fit. (bemadmodum numerus 4,

1 cumminor fitroto 14., inillchontincbi-
tut; fed quia ter fumtus toto miner cit ac
quater taro major , bæc pars non pareil:
dici Aliquota, ut altcra pars notata :
quia tanten aliquam exhiber quantitatem
tarins .quantitatis , vocatur par: Ali-

quanta. vCæterum cum Euclide: adhibuerit
Magnitudinis vocabulum , iufpicari liter
illum menuaille falunquantitaris conti-
nuæ , qua: vulgo magnitudinis nomiae
Mathematicis venir; minime rumen ex-
clurienda cit quanriras difcreta 8: in nu-
metis polira . quæ filas etiam habet par-
tes g quibus illa omnia, quæ de rationibus
8;: proportionibustotoboc libro deman-
fitar, arque facile imo pro captunoilro
facilius accommodati poflunt.

Quare 8L nos Cum multis aliis omnes
hujus libri propafitiones, negleâis li-
neis demonittabimus in numeris;itum
quia illis magis fumas afiuetiqô: de illis
fœpius quam de lineis cogitavimus; tum
etia’m quia illa quæ de numeris probantur,

li cui liber, ipfislineis applicari poffunt.

Si 2. - z. Mul-
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2. Multiplex miam efl major
quantita: quam matitur minot.

1 Quemadmpdum pars fuum totum di-
vidir feu metitur abique reliduo vel cum
refidua; ira reciproce etiam tatum a fua
parte dividirut pvel fine velcum teliduo.
Prius illud rotum idem en: qnod multi-
pleir , cujus in hac definitione fit mentio ,
non inrelleâo airera. quad cum refiduo
divitur , quodque adeo multiplex dici non
meretur.

3; Ratio efl damant quantita-
mm rjufdem generis , marna que-

- dam [ramdam communem menh-
ram habitude. ’

Cum propie loquendo un: eademque
res adAfeipfam non poflit comparari fe-
cundum quantitatem ,Iquia fe ipfa non CR
major nec minet , pater plures requiri
inter quas legitimainflituatur comparaa
rio; quæ etiam-tantumpoflunt cire duæ.

Illæ autem neceffatio requirituttut (in:
res hqmogeneæ; ut quantitates ejufdem
generis; quales faut linea cum liera

com;
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comparata; fupetficies cum fupetficie ;
corpus cum coïpore: lnuiio ergo mode
iinea comparatipotefi cum fuperficie vel
cum corpore, nec fupetficies cum cet-
pore quia non funt ejufdem generis.

Porto ulteriorem hujus heniogene-ï
intis explicatienem tradit’Euciidesi

definitione 5. ’Hæc autem intelligenda cit in quanÀ
titatibus fecundum magnitudinem , feu ’
pattium æqualium numetum , adee ut
una res airera fit vel major velminor;
hac cit ut una tes pintes vei pauciores
(inules feu æquaies contineat pattes quam

airera. ’ .Ex quibus parer tationem nihil aliud
eiTe quam modum feu formulam conti-
nendi, qua una quantitas aliam quanti-
tatem cantiner, vel in ilia continetur;
qua: capacitas cum pet nuiiam aiiam ape-
rationem quam pet divifionem innotell
car , iiquet tationem feu comparationem
duarum quantitarum non ciarius quam pet
fraétionis formam polie exprimi.

Exempli gratin; ponantut duo numeri;
16 8:: 4. qui faitem aliquam inter fe ha-
bent tationem , quia numerus 16 major
CR 1111016104, adeoque numerum 4. in

f5 f6
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fe cantiner. Ut jam uiterius ifia ratio
examinctur .yidendum cii quoties 16
cantiner 4. , quad pet divifionem inno-
tefcit; quia autem fileta divifione acqui-
ritur4 pro quotiente pronuntiamus ra-

. rionem 16 ad 4, cire quadrupiam. boa
eii: "seille quadruplum numeri 4: vei 16
fè liabere ad 4. ut 4 ad 1 : Id quad etiam
commode hac mode exprimitut pet fra,
&ibnem 1-3 quæ innuit 16 per 4efiedi:

videndum vel jam fuppenir divifum.

Si jam fumantur due alii numeri ex. gr.
8 8c z , 8c eorum tationem examinando
comperiatur numetum 8 minorem ze-
tinm quater iule continere , quia pet di-
vifionem idem quotiens 4 obtinetur; qua:
pet modum frac’tionis expofita fic (taloit
8

5-.
Inde parebit rationem quæ intercedit

inter 16 ôz 4 , cfic eandem , vel iimilem
vel arquaient ratienilquæ cfiinret 8 8c z:
quia nimirum 16 totiescenrinet 4 , qua-
ries 8 cantiner z.

Ferre liinc fit manifeiium æquimulti-
plîcem die nihil aliud fignificare quam
habere candeur tationem: ut fi dicatur
16eife æquemuitipiicem numeti-q. ac

’ i ’ l " Seil:
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8 cit numeri z , idem cit ac fizdicatur nu .
metum 16 ad 4 babete eandem tationem,
quam habet 8 ad numetum a; cum utri-
ufque fc. 8c æquemultipiicitas 8c ejuidem
rationis idem.quotiens 4 pet ejuidem di-
viiienis aequiritur aperarionem: quare
ejufdem rationis notationem hoc mode

. . 16 8exprimetelicet î a), î.

(hm ftaâioues, ut iterum in aliam
rationum formant reducanrur, dicimus
16 effe’ ad 4 quemadmodum 8 eii ad 4;
vel iecundum noiiram squa utimur fcrip-

tianis metbodum 16-4: 8 l a. a
Duorumautem cujuslibet tationis ter-

minorumdlie qui ad alternai refertur An-
teceans dicirur; ad quem veto fit relatio
Confequens rationis dicitur. Ut in ratio-
ne 16 ad 4 terminus Antecedcns cil nu-
merus, 16; confequens veto 4 : quem-
admodum ab airera parte , in rariane 4 ad
16 , numerus 4 Antecedentis, 16 veto
confequentïs acquirir nomen.

Rationes autem non une dividuntur
mode: nos duas afleretnus præcipuas.

I. Ratio dividirut in,tarîonaiem &

itrationalem.. 4 .Rationaiis cit quæ vetis numeris po:
tell exprimai ut 6 ad 3: quæ efi ea-

. - dem
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4de cum z ad r. qüæ dicîtur duplaÂ

Itrationalis veto efi quæ verîs numerîs

exprimi nequit, ut in quadrato ratio la-
htcris ad Diagohalem; qua, licet aliquo
modo exprimatnr par numçros qui Surdi
dicuntur , (cilicetnt 1 ad J 2. , cum ta-
mcn j z non fit vcms numerus, fed tan-
tum imaginatii cujnfdam numeri nota
verîs tamen numetis explicabilis non CH.

d Il. Ratio dividitur in tationem aqua-
lîtatis vel inæqualigatîs. d

Ratio :qnalitatis, ei’t quandô duo ad
fc comparata [ont æqualia : mqad 4 :55

z. ad 2.. v dInæqualîtatis en. cum termini inter
Te comparati inæqualcs fint, Il: 4 ad 3.

80 z ad 6. ,
H æc autem iterum cil.
Majoris înæqualitatis, cum terminus

anteccdens major efl confeqnenrc: ut
’4ad3. &6adz.

M inoris inæqualîtatîs, cum anteccdens

efi miner fuo cohfequente , ut z ad 6. 8:

g ad 1:. d
Traportia cl! rationaux fimilic.

fait).

n mem-
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Qgemadmodum in omnîratîone Je.

7 quiruntur duo termini (en duæ quantita.
tes, ira in omni proportiône requit-11mn:
duæ ramones , cum una eademque ratio
ad fc lpfam propne comparari nequeat.

Cum croc duarum rationum une fia d

c b n I Ifitconfiuuta, utllhus termmus antece,
dans (uum confequentem rodes demi-
near, vel in i110 contineatur five abfo.
lute 8: fine refiduo. five cum annexa
fraûione, quoties alterius ameccdens
fuum.confequentem tontiner vcl in illo
confinant, vel fine val cum fraétione
quæ præcedenti æqualis cit, duæ ilia;
mimes confiituent l’roportionem. v

Ex: Gr: quia numerorum 128:4. ,
Anteccdens 12 hummconfequenrem 4
tories (fcilicetter) cantine: quories un.
mercrum.9 86 3, antecedens 9 fuum
confequqmeû) 3 ,1 videlicet etîam ter ,
duæ iflæ rationes n. ad q. a: 9 ad 3 etunt
inter. fe fimiles feu’æqualcs feu potins
eædem (cilice: triplæ; &hæc fimilitudo
apud Mathematicoa vocatur Proportio. :7

Efl autem proportîo triplex, Arithl
metîca, Geometrica, 8: Mufica.

I. Proportio Arithmetica CR æqualîtas
excefihum veldiEeremîarum inter tees,

T t qua.
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quatuor veiplnres numeros; in qua no-

? tandum cil quemlibet numetum poire re-
e tipi pro difïetentia.

Ut I. a. 3.4. 5. 6. In quibus uniras
efi differentia.
’ Ve11.3.5.7. 9.11. qui binario [c

r invicem excedunt. I. Ve11.4.. 7. 10.13.16. (hibernant;
Et fic in infinitum.

Il. Proportio Geometrica’efi rationum

fimilitudointer trcs, quatuor vei plures
quantitates , feu numeros. Potefl auteur
a: hic quilibct numerus pro denomina-
tore rationis. afTumi excepta unitate.

Ut I. 2.4.8. I6. flint in mio-
nc dupla adeoque ,2 efi rationis denc-

minator. l ’Ve! 1. 3. 9. 27. 8 r. Quitum fin:
in ratione tripla numetum 3 prodtnomi.

natore habent. -
’ Proportio Mufica efi qua ms quan-

t’itates ira ordinant (un: , ut eadtm fit
fatîo primæ ad tertiam, quæ difFerentiæ
Inter primant 8: facundam addifïeren-
tiam inter feeundamô: tertîam. In qui
proportione fun: tres numeri 6. 8. n.
cum eadem fit ratio primi numcti 6 ad

s, ter-
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tintin 1:, qua: cil: numeti z (excefl’us
primi) ad numetum 4. (exceflum fatum

dam.) A *5. Ration"): baba? inter le
quantitates dicuntur , que paf.
[am Multiplimm [e mutuo jupe-

rare. t
Hic ultetius explicatut quænam fint

quantitates ejtnfdem generis, inrei qua:
intercedit ratio , ut fupra definit 3.vidi-
mus; nim. quarum ilia quæ antea en:
minot , ’per multiplicationcm fic potcfl

augeri, ut majorem fuperet.
[1nde patetînter ilia, in quibus tafia

multiplicatio nulium habetlocum , etiam’

nnliam omnino dari tationem. Sic linea
in infinitum multiplicata &Jibi ipfi adid-
ta , nunquam fic: maior aliqua fuperficie t
cum lineatali multiplicatione n’en dege-
nerabit in (aperficiem; adeoque inter li-
neam 8c fuperficiem nullaintetcedit ri,-
tio : quemndmodum etiam huila reperitut
inter lineamôc corpus , nec inter luper-
ficiem 8c corpus ; cum qualibetcumlue
rnultipiicatione nec iinca , nec [aperfi-
des reliât [in fpecie in corpus mu-

’ d . ’ Ter z t3-
l
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trbirur ,i adeoque necipfo mains eyadere q

point. . a »Cum autem inter latus quadratiejuf-
ne diagonalem multiplicatio obtincat ,

cette concludimus illarationemi inter fe
habere.: lattis enim ira muitiplicari 8:
filai ipfi addi pardi ut diagonaiem rupe-
redit-,1 cum pet 20.. le pareat duo huera
trianguli majora cire tertio latere quad
efi ipfa diagonalis: Hæc. autem ratio ,
n: fupra notavimus , eii irrationalis ,
cum qveris numeris iliam exprimera non

detur. .Præterea œâilinea 8: curvilinea inter
i fe tationem habete pofiunt ; cum.inter

ilia lit æqualitas 8: inæqualitas. Lunu.
La: crefcentis quadraturam- Hippocrates

AÇhius, 8c Parabolae Archimedes inve-
nerunt. Anguli reêtilinei cum curvili-
neo æqualizatem exhibuit Proclus.

j 6. In cade»: ratmne quantita- .
je: diamtur efle prima ad [coun-
Idam, à terra ad quartant, ami
primé [1mm ficundam ratier præ-

- je 71e! cumlmlifrafiiane tantinet
ce! lin-i114 contin’ctur , gantier

pne-
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profil: a»! cm quali (ramone
2mm fila»: quartamromz’net and
brilla continetur.

’” Cum proportionaiiraris indicium ab
Euclidedarum non ex ipfis propofiris nu-
meris fed qualicùnque eorum multiplica-
tione fit deduâum; nos illud nimis lon-
ge patinai aliqnam proportionalium prom
prierarem Fuppedirare puramus ; quart
i110 omifïo aiiud exhibcmusindièium ex

ipfis numeris propofiris derivarum, 8:
immediare ex rationis natura, anrea exi

Plicata deduâùm. ISupra quippe vidimus tationem ni-
hil aliud die quam certain quandam for;
mulam feu modum continendi , quo
un: quanriras aliam continer, vel ab aiia
continerur : quemadmodum pofitis duo-
bus numeris 16 8c 4. modus ille quo 16
numetum 4 continet porefl cxprimiper
nomen quadrupli quia 1 6 ipfinn 4 quatuor

vicibus continer. q
Si jam ex duobus aliis numeris 8 8: z,

unus 8 alterum z etiam continear eodem
modo qui quadruplas .dicirur , parer u-
rrinque. modum continendi cire arqua-
rem vel potins eundem ; cum autem;

T t 3 I ut
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ut fupra norarum cit, ratio 8: modus
continendi fit unum 8c idem , facile con-
cludimua , tationem netiam utrinquelefic
candem :.adeoque quatuor quantitares’
16 8c 4m 8: 8 8: z , binas ac binas fum-
Ptas efie ineadem rarione.

Eodem morio cum numerus zo nume-
tum 8non abfolure aliquor vicibus abfque

Afraâione continear , fed mode conti-
nendi qui dic’irur duplus cum dimidio ;

fi ex numeris 10 8: 4.. primus Io le-
cundum 4. eodem morio duplo cum (li;
midio cantiner; urrimque modus conti-
nendi, feu quad jam Pro codem fumi-
mus, ratio erir eadem adeoque quatuor
quantitates 20. 8 ur .8: 1o. 4. binæ
ac bru: accepta. in eadem erunr ra-
none.

7. Eandem auteur rational; [un
6mm quantitate: , vacantur pro-
portianales.

Quæ proportionales in dupiici confii-
rura funr genette;

Aur enirn font continue Proportionao

les; qi Aur’ non continue , quæ fimpliçirer
tantum proportionales dicunrur.

l - Con-
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Continue prdportionales dicunrur illæ

quantirares qui: funr in Progtefiione geo.
mettiez , inter quas atermino ad terni-
num eadem continuarur ratio. eundem
terminum bis repetendo, utfemel pri-
mæ rarionis fit confequcns, anrecedens
vero recundæ.
A Ex. gr. ex progrefiione gemetrica ,
cujus dominaror cit z , fcilicet r. z. 4.
8. 16. eliganrur quatuor rermini 1. a. 4.
8. illi eruut continue proportionnes;
quiaj eadem ratio trilicer dupla a termine
ad rerminum continuo procedir: prunus
enim r fehaber ad lecundum 2,ficur idem
feeundus 2. ad rerrium 4. deinde feeundus
z’fe habet ad terrium 4. quemadinodum
idem rertius 4. ieliaber ad quartum 8.

Non continue proportionales dieun-
tut quantitates. quandoeadem ratio qua:
elfiinter primumôrfecundunmon conti- ’
nuarurinrer feeundum 8: tçrriuug , Ted
ibi inrerrupta demum inter rerrium 85
quarruminvenirur, ur in hifce numeris-
12.6. 8. 4. Rarioquæefl inter 12. 8c 6
non continuarurfi 85 8 , [cd ibi inrerrup -
ra rranfit ad duos reliquos terminas 8
86 4 , cum 8 numetum 4 tories conti-

- near quoties 12 continet 6. Hz auteur
quan-
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quantitates. ut (apr: nouions, gene.’
sali nominé dieunmr Proportiomlœ.

8. Cam une prima garantiras
fiamdzzm pluribus ce! pauciari.
bus vicièuscontimzzf, quam un
tin tantinet quartant, tune pri-
ma rad lecundam dicitur [mène
majorent me! minorem rationna
gram tænia adquartnm.

j Ponantur quatuor’nnmeri 8. z. 6. 3.
ex’ quibus primus ,8 (ecundum numetum
a. pluribusvicibus’(fciiicer quatuor) con-

tinear quam rerrius 6 quatrain 3. (qui il-
I’um bis continer) . ratio quam 8 haber
ad zeritmajorrarione6 ad 3. Ex ratio-
nis enim natura fnpra vidimus tationem 8

ad z exprii’ni poffe par fraâionem à;

(cujus valut CR 4) , ut 8: rationcm 68;

. 6 ,z, pet fraôtionem 3- (qnœtantum ava-
ler) Cu’m aurem fraâio’piima fecunda

major fit, pater etiam immediate ex rac
tionis narura Primam rationem fecunda
[elfe majorem.

Deinde ex quatuor numetis r z. 6. 8 z."
Pfimus numerus 12 feeundum 6 pauciori-

il i bus

I
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bus vicibus Continent (fc. bis) quam ter.
tins 8 quartum 2 (urpore quater) : erit fra- -

V . n . i . e 8 .- . -’âge --6 minot infirme ç quippe Pn-

ma valet ranmm zfeçunda veto 4. Cum
autem-fraâio 8: ratio unum idcmquc fa.

. rient, etiam primam tationem fecunda’
minorcmefie patebir. ’ q .-

9. Troportia ocra mini-bu: ad
minimum terminus canfift’itK q ’

l Quæiiber ratio duos requirit termines: I
unum anrecedcnrem 8: unum confequen-
rem : Proportio veto duas ad minimum
exigit rariones: adeoque quatuor po-

v fiuht terminos: qui exprefle criant te:
qui runrur fi proportio non fit continua : fi
veto proporrio confiiruarur continna,tres
rermini fufficiunr, 8: rum medium bis fu-
mendo idem cit-ac fi quatuor efTenr pofiri.
Œemadmodum in numeris 2. 4. 8. vel
16. 8. 4. vel aliis tribus quibusliber , ra-
tio primi ad feeundum efl: prima: mtia
veto ejufdem feeundi.ad rertium CR al-
maZ quæ du; unam oonflituunt pro.

Portioncm. I
. Vv 10. Camq



                                                                     

x,

338 Eucnrors.
10. Cumin: quantitatespropari

tianalesfuerint , prima ad reniant
dicitar duplicatam baba; ratio-
mm mm quam eadem prima ba-
ba: ad fitundam.

A: mm cum quatuor quanti-’
l tale: fuerint continu?a proportio-

îianales 5 prima ad quârtam di-
citar triplicata": habens sans rac
tianem. quam eadem prima 17a-

- de! ad [eaundam
Et fia ’parro une ampliu: ,

grandir; proportio exfliterif.

x Qfidam puranr tationem dupiam 8:
tationem duplicaram , unani Ç 8: eandem
rem fignifi’care, quæ duotamen amura-
te a (e inuicem (ont diflinguenda.

Ratio cnim dupla intercedir inter duas
quantirares feu numeros , quorum unus
airerum præcife bis continet: quemad-
modum numeri 8 ad 4. vei 6a 3.funr in
ratione dupla : cujus correiarum ratio in!)
dupla cita. in rationibus 4 ad 8 vel
3 a 6.

Dupiicata veto ratio etiam invenitur

. . ma



                                                                     

LIBER Qurn’rus. 339
in numeris , ubi rationis duplæne mini.
mum apparer vefiigiulm; Exemple gracia
in hifce tribus numeris continue proPpr-
tiomlibus 3. 9. 1.7. ratio’quam primus 3
ad terrium 2761i duplicata rationis quam
idem numerus primus 3 haber ad lecun-
dum 9; licer nulla inter illosinveniatur.
dupla; unde parer tationem duplam 85
duplicatam fignificare res toto cœlo di-

verfas. . .Dicirur autem ilia ratio dupliCara,"
quia ratio qua: cit inter primum nume-
rum 8: (ecundum, inter lecundum 8e
terrium adhuc femel quafi repetirur.
Notandum autem en: banc rationis repe-
tirionem non aliter concipiendam elfe
quam per formam Multiplicationis ; ira ut
pofitis rationis terminus 3 ad 9 , ad repe-
rendam’adhuc femel eandem tationem
illius termini pet fe ipfos debere multi-
plicari, feilicer 3 per3 8c 9 pet 9. ut ob-
tineatur ratio terminorum 9 ad 8 r , qu:
ratio erir duplicata rationis 3 ad 9. .. ,.

Adeoque primus terminus 3 fe habcbrr
ad tertium a7 ut 9 ad 81. 1110s quippe
numçros effe proporaionales evidenrer ex l
rationis & proportianalium natnra antea .
rradira firminifeflnm ,’ cum nim. prix!!!"

. V1 z . . 5



                                                                     

34.0. V’ EuCLIDIS
5 in facundo 27 to: vicibus (fcîlîcet no-
vies) continetur, quopviçibus tanins 9

continetur in quarto 81. .
Si jam porto ponantur quatuor comi-

nue proportionales 2. 4. 8. 16. [ratio quæ
cflintçr primum z 8: facundum 4., pri-
ma vice repetîtur inter fecundum 4 8: ter-

,tiumS; &deinde fecunda vite inter ter-
Iîum 8 ,86 quantum 16. Quæ repetîtio
cum par multiplicationem fia; , ut n-
çionis z ad 4. invcniaturtripliçata , ter-
mini 2. 86 4. primo debent par ’fc ipfos
multi pücari; cujus multiplicationîè produ-
Çtjs 4. 8c 16 adhuc (ème! par eofdem ter-
minas z &4 multiplicatis obtînebunmr
tcrmini 8 ,& 64 , confiituentes quæfium
ragionem tri plicatam. Tcrminos cnim z.
16. 8. 6.4.. efTeîntcr (e proportiomlcs ex
naturaSrmiqnis facile probari potefi.

Cætcrum ex bis omnibus notandum
venir; tationem duplicatam nihil aliud
elfe quam tationem. quadratomm. qua:

In propofitæ rationis terminis fiunt. Ra-
tionexp autan) triplicatam alicujus mio-
nîs unam eandcmque ech cum ratio-
pe cuborum , qui a tcrminis fiunr.

. v .1 I. ’Homalqgæ quantitate: (in
quam» praparliomliâw) diam-

’ Il"



                                                                     

’LIBIR- QuINTuS. 34,1
fur eflë antecedentes guident ante.
redentibu: , confequentes mm con-
[c’qumtibuL

Sim quatuor proportiqnalcs z. 4. 3.
(. quantitns Prima z. & renia 3 film uni-
ufquc mionis antcccdentes , adecque bo-
mologæ leu (:qude naturæ lem fignîfi-
cames: duæ veto reliquæ fc.femndu 4
(St quarta 6 , quia urtiufque mîmes »
fig; confequcmes , fignilitcr fun: hémo-

logæ.  De modis; argumçntagdi.

Cam Mathematicî ex quatuor propor-
tionalibus non unam tamum (cd plurcs
clicîant conclufianes , quas modes feu
formulas argumentandi vocant; Eucli-
des illos ad [ex revocat, qui totidem fe-

. quemibus proponuutur dcfinîcïonibus,
& in hoc libre 5 totidem fers proPofi-

ticnibus demqnflrantur. *
12. 11021714 ratio a]! [ùmptio

anteædentis ad anteædentem .*
(7” conjeqmnti: ad confeqaen-

’Iem.  -
Vv 3 ’Sîr-ç



                                                                     

34.1 Eucnznxs"
8 Sint quatgor quantitates propdrtîo.
miles I

n. -- 6 :1 8 l 4. ’
L In quibus 12 .8: 8 Entantecedentes;

reliquivego 6 &4confequentes; alter-

nando erit y ’ *n. :- 8 :: 6 l 4:
Hoc CE: Antecedcns u cil ad antece-

dentcm 8 , ficut confequens 6 ad confe.
quenrem 4.. Id quad clamonfiratur

proP. 16. 8 V
13. Inverja ratio efl jùmptia

conjequenti: inflar antecedenti:
ad anteædmtem velu: confiner

4m. 8 ’Si Podantur quatuor proPortionaIes
12 .-’. 6 :’ 8 l 4.

Ratione invcifa fit etit. V.
6 6 -- 12. :: 4 l 8.

Seu brdine retrôgrado Pxîorem Pro-

6 portioncm legendo

4-- 8 7.; 6 l 12.

14.. Compofitio rationis efl.
[umptzs antecedemis mm conje-

l galante
l



                                                                     

.LIBER (Lunnus. 34.3
quem: valut 1min: aduipfum cm
j’equentem.

Sînt iterum quatuor proportionales
12. ---’ 6 :1 8 l A).

Par compofitioncm rationis dîcîmus.

124-6--6* 3-1-4] .
1cu18 "- leulz 4’

Hoc cit prima quantitas un: cum fe-
Cunda fefe habct ad ipfamfecundam fieu:
renia cum quarta ad ipfam quartam. Hu-
jus demonfirationcm vide prop. 18.

15. Tivijîa ,rationi: (Il fum-
tia excefi: . qua entendeur fipe-
rat coufiquentem , ’ ad ipfitm par):

fadement-

Sint quatuor proportionalns.

18 -- 6 1: 12 l 4.
Par dîvîfionem rationis propottîo fic .

flabît. , ’18.5-6 u 13.4.4TEE? h 6" "(aï If
Hoc cit prîmus termînus minus [en

dempto locanda f: habct ad ipfum fe-
cun-



                                                                     

34.4. .EUÇLIDILS
.cuudum, qucmadmodum tertiufmîuus
feu dempto quarto ad xprum quartum,
Hic"argumcntand; modus dcmonfiratur
mm)h I 7.

15. Canoarfio rationis efi fam-
ptio antekedenti: ad mafia": ,
qua antecçdem fiperat ipfum (ou-

[cama ’. 8
Propoficî fint quatuor proportîohalcs.

’ 18 -- 6’: la llnqhq
Par ’converfionem rationis banc habe-

muslproportxonem. - 8 ’
184-6 , 12.4.- I18--h: 1;]leu 12. (ou .

Hoc cpt prîmus f6 hnbetad ianm prï-.

mum minus (en dempto reculade, quem-
admodum renias (a habet :dipfum ter-
tium minus [tu demptoquarto. .Hæc de-
monflratur iu Carol]. prop. 17. 8

17. E95 æqualitate ratio ell .
fi phare: Haabu: fin: quantitates ,
à au. alita Multitudiw pare: .
qua ainæfizmantur in radera rat

un.



                                                                     

L 1 aux Qutuæus. 3H
firme; tu": a: in privai: quanti-
unau: prima adulh’mam . fic du
in [amadis prima ad altimam [a

bahut. ’
Sînttres quantitates. 1:. 6. 4. y
Etadhuctresalîæ. 6.- 3. 2.
Per tationem qu: cit ex æqualîtatc.

concludîmus

n -- 4. : 6 1 3.
Hoc en prima fapcriorum (a habct ad

fuma ultimam , quemadmodum prima
infcrîorum ad (mm cettîàm.

Quîa aurcm hæc conclufio duobus
modis ex mir. (ex quantîtctîbus elicîtur .

dupïcx etiam fe aperît ex æqualitntc ra.
rio; (c; Ordinata & Perturbara.

18. Ordinata proportio ufl .8
mm film? (pafitis ladite: (ex
quantitatibus) ut prima fitperio’
rumad fimm ficundam, ita pri-
ma inferiorum ad fimm [ramdams
deinde ut feranda [aperioram ad a
[uam ultimam , ita [manda infe-
ïiamm ad [mm altimam : (7’ con-

H Xx cla-



                                                                     

, 34.6 l EuchIs I
’ cluditar quad prima. [dperiomm

[a [mâtai ad litant ultima»: . quem.

admodum prima infenomm ad
. [1mm ultvzmam. v

Siottresquantitates la. 6. 4..
Et tres aliæ -4 6. 3. z.
Inquîbus lac-6: 613.
Deinde 6 3-4: 3l 2..
ProPortio ex æquo ordinatÎfic’flabît.

12 -f 4. I: 61.23.
Hujus modî demonvfimiquem vide

8 prop. :2. ° 6 ICæterum hæc proportio dîcïtur Ordi-
nata , quia 8l in fuperîoribus 8c in infc«
rioribut cundem fervat ordinem.

19., Terturèata autan: propar-
zia eli , cum pafilisjrib’m quanti-
tatibusôaliz: tribu: ,- atla [ulve-4

l mariaux prima [è bahut ad fuam
Iemndam. ficin infèrioriaas’ jè-
amda ad [11.2.71 ultimam : Ô infu-
periariùas [manda ad [zzam ubi-
97mm, ila in infarioriâu: prima

, adjuam ficzmdam: Ô (paludi-
far



                                                                     

K

L1 BER-QI: muros. 3H
tu?" : quad, prima fèperiarum i [à
ira baaeat ad [mm ultimam ,
quemadmadam prima inferiorum

ad filai): ultimam. -
Sinrrresquantimçs .12. 6. 3.
Et aliæ totidem 16. 8. 4,.

lnquibus 11-6: 81.1..
Et ’6 -3:-16.l8.
Propofrio ex æquo perturbata fic cri:

- 1:. -q 3 : 16 l a.
Hujus demonflrationem vide-pro.13.
Perturbata dicitur» hæc Fraportio ,

quad in [upcrioribus 8: infcrioribus non
idem fervetur ordo , . fcd ille quafi pertur-

betur. " I
L E-M-M A r.»

Multiplitatia; 72179:7 refl. aliad

fiant diwjîa nib! 05114qu mal.
tiplex Û- campmdioja jubtraâio.

, DEMO NéTRATI’o. i

Pars I. Sir numérus 6 multiplicançius

X2: z. Pçï Ë.

. quam multiplex, additio: fiait-e, A



                                                                     

34.8 Eucubls
’ch numetum 4, nihii aliud imperatuni
efl: quam-ut numerus 6toties Iumatur,
feu repetatur feu (ibi ipliaddatur, quo-
ties uniras continetur i114, fc. quater:
adeoque idem facimus (ive numerum 6
multiplicemus par 4, five eundem qua-
ter ponam a: illos quatuor numeros 4. in
unam fummam colligam , cum utrobi-
que obtineatur 1.4. I ’

Pars z. ÎSi numerus 2.4 proponamur
dividenduà per numeruin 4, idem efl ac
fiexaminandum effet, ,quotîes numerus
4 à :4. poflîr (ubtrahi id quod in divifione

unica lubduâione fit divifore prias pet
quotientem multiplicato cum fubtraêtio-
nes rot fieri poflint, quor unitaresidivi-
fionis continear quotiens. (Mare nulla
eü differentia five 24 dividarur par 4 five
4. a. 24 fubtrahatur quoties fieri pareil:
cum" utrobique’ idem obrineacur quo-

tricns 6. 8
Notandum autem in multiplication

non femper opus efle ut multiplicatio re-
vera fiat . 86 numeri inter fe commifce-

’zntur, ut Produétum unico numero ex-
primatufig cum cadem multiplicatio alia
«un. forma defignari poflit, nimirum
mult’PlicïËF’tüjuxœ [e invicem feriben-

i ri - h -- 1 do



                                                                     

L I BER Qulnrus. 34.9.
doinrerpofito figue - x a , I .. .6.

Ex. gr: fit S muitiplicandusper4fa1
&a multiplicationeobtinetur produaum
32, , quod etiam hoc mode exprimi po- .
teii 8 -xi 4.quod in pronuutiàrione va-

lec 8 xnuiziizlzcata ruera. -
Qiæ cxprimendi forma hoc babel:

connnodum quod jam parcat ad ocuium
- pcr quam operarionem’ôr ex quibus nu-

meris illud Produétum fieortum , quocl
in aitero produâo 3: non tamclare di-
fiingui porefi . cum illud etiam ex multi:
aiiis additionibus 8: multiplicationibus

generari pommer. a
Præterea fi produüam8 1x. 4’. divi-

dendum fit pet 4 , omifTo numero 4fcri-
bendum en: 8. vel feribendum eflq, fi

,dividi dêoeat per 8.

Similiter in divifione non Opus efi ut
femper vera fiat divifio; cum quotiens
quæiitus etiam alia forma polfit exprimin
li nim. numero dividende fubfcriba-
tut divifor inter utrumque duâa lineola.

Ex. gr. oporteat dividere numetum 32
per 8, flafla reali divifione obtinctur
quotiens a, qui etiam defignari page:

. o U I ’ -. pet formamam faufilerais a» qui (D10

X x 3 tieng ’
6



                                                                     

au. a.

35° ,. Encolure
tiens in elocutione idem filet 32. partes
quartz , feu 52. d1v1fa Peu].

LEMMA Il.
Si duo aqaale: numeri par eau-

de!» numerum muftiplzcmtur , pra-
duëîa arum inter [à æqualia. ’51

IIPTO par eandem mimerait: div?
damur , quotiemes arum avanies.

p .

DEMONSTRATIO.
I Pars. Fer Lemna I multiplicande en:

multiplex 8e compendiofa additio: adeo.
que unusnumerus multiplicandus tories
fibiadditur, quoties alter (qui priori po-
nitur æqualis) libi ipfi additur: quia inul-
tiplicator utrimque ponitur idem: unde
pater idem fieri ac fi æqualibus æqualia
addantur; quando nimimm fummz (qui:
produâco æquivalent) inter fe (tint iz-
quales:

2.. (Pars. Per idem Lemna I divilio
en multiplex ac compendiofa fubtraâio:
ergo ab une numero dividendo tories
fubtrahitur divifor quoties ab altero divi-
dende (qui Par hyPOthelin Priori æqualis

. v A cil)



                                                                     

L I Ban. Qui urus. 34;:
pali) fubtmliitur idem divifor : quare in
ilia divilione utrinque idem fit, ac li ab
æqualibus æqualia demantur; quare reli-
dua (quæ quorientibus æquivalent ) inter
(a flint æqualia. il

LEMMA’III.

Si duo in agadas. numeri par
tandem amarrant multiplicmtur
pradafia arum inter le turqualia.
51 12670 par eandem diviforem di-
vidaalur. flottante: arum ina-
les.

b At. g.

’DEM O’NSTR’ATIO.

.1 Pars. Cum pet Lemna I multipli-
catio lit compendiofa Additiol: li duo
numeri inæquales pet eundem numetum
multiplicetztur , idem cil ac numerus ma-
jor toties (ibi acidatur quotiesminor mi-
nori. At verorfiiinœqaalibus æquaiia ad-
jiciantut , a rota funrinæqualia pet A2. a AI...
4. fige etiam , fi numero majori
major tories adjiciatur quoties minori ad-
ditur minOri, prier fumma, quæ hic
produfto Àæquivalet, en: mater al-

teta. A z. Pare



                                                                     

3-51 E u c L 1 n x s
. z pars. 041i: divifio .nibil aliud CR

quam compendiofa fubtraâio , fi duo nu.
meri inzquales pet enndem numetum di-

;vidantur , nihil aliud fit quam quodidem
numerus ab una parte a majorifubtrabi-
tut , ab airera veto a minori. ’ .

Pater autezn eundem numetum platier
fubrrahi a majorïpolTe quam a minori;cum
major eundem numetum plurics cantines:
quam minor:&cum plates iflœ lulitraftio-
nis vices çonfiituant majoremquutien-
rem , feqaitnr ex divilione majoris nume-
ri pet alium quemlibet arquirimajerem v
quotientem , quam ex minoris numeri
per eundem divilione.

LEM-MA 1V.
Si idem numerus oeldao mome-

’ ri arquait: par flamant flaqua!!!
multiplicentur , prodaôïa orant in.
aqualia , à" quidam produfium ,
majoris multiplie-noria: cri: majus
prodafio miaori: mahiplioatoris.

Ut (7 fi dividaator par nume-
ro: inaquales’ , quotiente: arum
intonation Major quidam Elle ubi

* dé.8



                                                                     

Lynx QutNTüs. 353
dirafor a]? minot", al veto minot,

446i divifor tfi major.

DEMONSTRATIO.
Hæc ex fuperiotibus nullo negotio de-

duci poteli. ,Quatuor liifce Lemma’tibus præmitlis ,

8c qualicunque Arithmetiearum in fra-
âionibus operationum notitia ptæfuppo-
fin, quœdam iubjungïmus Theoteman
ta, qua: tonquam generale omnium fete
tOtius libri quinti propolitionum damon-
firandarum fundamenrum ptæfiruimus.

iTHEOREMAu Î.
Si quatuor quantitates fiat pro.

portionales, produâ’um quad ori-

zur ex multiplication: extremafi
rum a]! aquale produflo multipli-
catiom’s medtarum. ’

DEMONèT RATIO;
Sinr quatuor proportionales.

8 -- 4 : 6- l 3. ’
Ratio 8 ad a eadem CR cum fraêrione

Y x a



                                                                     

354... ’EuCLIDIs
ÈSÂ ratio 6 ad sexprimitutpcr fraâio.

nem à. : quia autem rationes (unt eadem

feu-æquales; trunr quoque fraâiones in.

ter feinter le æquales. -
8 6’Adeoque z- J) c3- -

utrinque multipl. peut.

A a) 4 l: PerLemma z.
Et l utrimque multipl. pet 3.

8 -x- 3 304 .x. 6per Lem.z,
,Hoceflr produâum extremorum 88C

,3 pet le invicem multiplicatorum dl:
æqualc produâo mediomm etiam mul-

tiplicatorum. E. D.
TH EOR E M A Il.

’ . Si duo produfla (in: goualer
qualiaa unus multiplicalor frirai
produfli [e huart ad unum multi-

, plicatorem ficundiproa’ucîi. quem-

ladmodum rociproce alter multipli-
tatar guldèm [roundi produlîi [a
bade: ad alterum multiplioatorm
privai produâi.

De-



                                                                     

. EIDER Qunt’rus. à"

D EM ON S TRATIO.
Sinr duo produâa interfc æqualia.

3 .x. 3:04. .x-I 6. pet Lemnaz.
---,--utrimque divid. pet 3.

8 un) 4. r x - , l3 pet Lemna z.
utrinque divid. pet 4.

8 I) 6-- -. pet Lemma z.

4 3 . .Quo: fraâiones li revocentur ad ratio.

ne: . eut i8 -- 4 A: 6 13- ».
(un! juxtarenorem TheorematisE D.

COROVLLARIUM 1..
Eodem modo poirer demonflrari elle.

(hm proportiones involvunt tum Al-
ternationem , tum invetfam etiam ra-
rionem.

Y ybz C0-



                                                                     

:355 . EuCLrnrs
COROLLARIUM n.
Hinc evidentet pater , fi quælibetcun-

ne quatuor quantitareseo ordine fine po-
ï’fir-æ, 86 produâum extremarum produ-

&o mediatum fuerit æquale , certiflime
inde concludi poiÏe , ifias quatuor
quantitates i eo ordine proportionales
elfe.

’- SCHOLI-UM.
Si quiliber darus numerus ex.gr. :4.

relolvarur in duos pet quorum multiplica-
tionem potuetit generari (quod hic qua-

r ter pareil: fieri vel pet 1 in :4. vel pet z
in 12. vel pet; in 8. ire! pet 4in 6.) facile-

’probatur elle. .
:1-2: Izlz4ÇVelz-g: 8.112.Ve1375-4:,618L

Velu-3 2 r8 114.:
Velt--4:6124.VcLz-4 611:.
Et fic de quolibet alio mimera data;

Ibcorcf



                                                                     

51333 (hmm. 357.
.THEOREMA 111.

Si ex quatuor quantitatiâu:
prima ad [eoundqm majorera Iod-
âeat tationem , quam tertia ad
quartaut: produfîum quodfi: [7er
multiplicatiouem extremarum ma-
ju: erit produéïo fuediarum.

DEMONSTRÀTIO.

Sir in quatuOr liilce quantitatibus

8 - 3 4 4 l z. .
Etit feeundum ante diâa.

8 6 4
3 2;

utrimque multipl: pet 3.
8 6 ’3 .xu 4perLemma3.

z.

utrinque multipl. pet a.

8 -x- a 43 -x- 4.perLemna3.
Hoe cil produâum extremorum 8 se

, 2 mains produëto mediorum .3 8: 4.

Q. E: ID.
V Y y i; - TilCOl’Gi



                                                                     

358 EUCLVIDIS’

THEOREMA IV.
Si duo produfla fiat inaqualia.

prima quantum multiplioam m4-
Joris produiîi ad primait» quanti-
Idtem multipliraatem minorisprar
dufli majorera bagou rationna ,
quam reeiproee [eounda quantitas i
ejuldem minori: produfii ad [e-
rundara quantitutem majorirpro.

dufii. ieDEMONSTRATIQ.
Sir ex propofitis bifce produâis

8.x-z 634.4.i:
I utrinque divid. pet z.

I 8 6 3 -x.- 4 petLeuinag.
a.

urtimque div.per5.

8 4ï 6 2* ,
Hoc cit redigendo baf ce fraâziones ad.

tationes

8-53 441:. (LED.



                                                                     

Li: un. qunrus. L 953

COROLLARIUM I.
. Eadem methodo facile poire: demon-

firarieflè  8

Vel z  

Ve! a .COROLLARIUM Il.
’Hinc fequîtur , fi ’quælibctcunque

quatuor quantitates ordinc fiat pofitæ , a:
produâum extremarum prodnéto me:
diarum fit majus, Ermite: concluden-
dum elÎe, primam ad ramdam habens
majorem tationem, quam .tertia haha:
ad quartas).  

OON
r--.-..-.4ms:AAA
M

L’a-hm

SCHOLIIIM.
Si duo qiuilibetnumeri inæquales :4 V

8: 16 relofvantur in (nos multiplicationes

12:24.- 8: 16.,

in in1. 24. x. 16.
2.11. * 2: 8.
3. 8- 4. 4:4- 66



                                                                     

360’  E,llCLIDI8
c2 hoc Theoremateppatet efle

-Ve11 I  16124;Ve! 1 I z 4 81 24,
Vell’ - 444.114,

lDeîndc  

V612.---1  16ë1z;
vVelz-z 4 8 n.
Vclz...-4 (. 4111.

  Pçflea. w

Ve! 3.- -1 4 1618.
Val 3-2. 4 818.

Deniquè

V61 4-1 4 1616.
V61 4-- 2   8 l 6.

Præter alias. 36 majoritatis proportio-
IlCS, que): biftc numeris çlici poiïunt.

Thro-



                                                                     

L1.1?BP-’Ô4rlnîtus. 3mn

THEOREMÀ ,.

Si ex quatuorïqualntitatüu;
* . prima ad [eandem mineremvbn;

6m: 141mm ,1 que": territ-rad
quartant; spraduflum quad fit par
mulnpliçatiamm extremarum mi.
un: tri: produflo mediarum.,

DEMONSTRATIO;
  .

Sir in quatuor bifce quantitatibuc

4. -- z P, 8 l 3.

.4 .8Bututrinque multiPl-daer 3’.

4 ’ . 8 8.. Fer Lém’mrg’.

Ï utrîhque mùltièlyer z.

4- ex- 3  8 -x. z.pegLergmgî,
Hoc efl produêtum extremarum 4

8c 3 cit minus ;produ&q mediarum

Z.   V  l   Z’z  :Thcotçë



                                                                     

ÀEUCLJIDIS ,
- THEQREMAÇ.

  Si duo produâa fin! inæqualia.
prix»: Mita: multipliant mi-
mit’pradtçfii 4d primera quanti-
fiaient ’multjplicantm- majori:
[raflai minorem Inédit ratio-
rgem .. quam nciprate d [mais v
quantitas ejufdem majoris produ-
fli au" [maniant quantitntm au?
fieri: produfli.

DEMONSTRÂTIO.
Si: ex duobus bifce produâîs.

q. .x- 3 :  Q8 .xo a:
..----...--ntrînque divid. par z.

4. .X’
z 3 ë 8. PerLcmmag,

Muriînquc div. payer 3.

531.;   Ê. pet Lemmag.

3 .Hoc en redigendo ad rationcs

v4 - z à 8 l 3. ’

    Co-



                                                                     

LIME; Qunuus: 36g
’COROLLARIuM 1-:

Eadcm methodo facilepofïct dentiti-

eri ., quad fit » - 7
4....8 113.’

»Vel 3 .....*8  :14.
Ve! 3-11-2 814. 4

CO.R0LLARLIUM..II.
  Hinc pater , fi qutlibctcunquc qua;
tuer quantitates ordide En: pofitæ, 81
produâum extremarum fit minus PION.
duâo mediarum, cettiflîme concludî,
grimam ad feeundam habens minorem ra-
Îonem, quamtertiaad quattnm.

s c H 0L I u M. I
’ Si duo quîîibet numeri înæ" nazes 16 a:

:4. refolvamur in (nos multiphcatgreg :1 d

  fc:16. g A 2.4. .

in , . .I. 161 - . 1.2.4:  
1. 8. 2.1:. "4. 4.. 3. 8.
’ A.

2:5 IE8I



                                                                     

l

364. "13110141011
E1110: Thenrehxatepateteac l

-’-L Ü .14-(1 ;;w :4116.

var-:6 11116.Vel-1 7-3. 6 .8116.
verre 4 a 6116. ’

1 à y.ï6Vel à 42171 :2; 24 1 8l -
lm Ve! z -- zî?;1218,
,yl’Yel ;.-3 1e 8,18.
" Ve! 2,1... 4 :2161! 8.

Denique .
UVÇlÂÏ-Â- I à 2414. ç

Val q .--.z e 1:14.
Ve! k4 --..3 à. 8 l 4;

.sz 4.-«4 .5. 61.4.
’ I*Pfæter alias 36 mînorîtatîs piôpoi-

txones , qu: ex leifce numeris deducî

6

g PoiTunt.

Jam falun-net" Îpfie Libri 6 411131111

Prçpofitionee. v ’

N: Â fa h



                                                                     

LIBRE. Qunrrîu. 363

ï Pkaposnn 01],
- ’ Si [unthaatcunque magnitadi-
ne: fia quàntïtate: proportianale:
A B. C. 9, E. F. quemadmodum
[à habuerit une 4ntecedentium lad.
[item canfequenttm . in: une:
anteædentes G fimul [è [mâchon
ad d’une: cànfequmtes etiam [mal

jumpta: H. l
,DEMONSTRATIO.

Sînt in eadem’inter le ratiche -

A 1 3 -- I B a

E 9 5-3 F . v.C 1 8 - 6 H. 6
Demohfirandmfi’ en elfe fummam ad

fummam ut quælibet antecedemdfuan

confequentem. . ’
Hoceft 18-6: SYIÀZZ ’Î

Deinde 18446: 6l z. *
Deniqxæ;18...l..6: 9-13. î 1;

3 N

Qüîa in amibes pmportîoîfeÎ firbdul V

&um extremorum faGta multi licatione
eü æquale produâo mediorum , quanta:

tex-mini funt a proportionales.

f 5’ z l 3 Ro-
nzm ’
"me; a



                                                                     

365 Encnnu
Pno’ros1rxolL8tXX1V;

. Si prima A d [461»:de eandem b4-
bum’t 141mm , quant renia C 4d gurus È
D ; bahut"? 41mm à quina B ad [nm
B eandemmrionm quam [au E alqui-

e un D; Erin»: G , compafia prit»; a.
Quiet; 4d farauds»: B , (41:11:93.3th
mima quam H uni; cum [231422 gur-
un D.

Dguonsrns’rxo.
JAY B 6 C D43-Sxt4.-ç--a. 7;. 61, 34h

-32 bi *ça au1 si içmmm: multipli en. troène: en."
. l .üuaha.agu(a)ifiæquïmufimm

u I . . iun,
. tu) î

3 31° Il
In 3l
I ne . .in; .1; b 1).; tel-hmm ’
14-51: 2L. 13. aux

A;

Il?
s



                                                                     

LIBnæQutxiuep sa, .6
PROPOSlTl d HI.

si quatuor qùamimu A. B. C. D. fin: 3
* proportionniez; (frima A à renia C par
’ eandem quemliin numeruwG muhiplitm- z
*  tuf : fîûdtlfitlm primant E f: btbebitad fe-
’ «adam B , quemadmodum patinant (a.

candit»: F niquant»: D. .

DEMONSÎRATIO; .-

4 B c D4-1-12613.)M.
G a. * G:
--- àES F12.

Demonûrmdumeü

a l 3* F D8 --- a. : n. l 3.
la quod (a) exinde pater. quod produâa et;

(remonta: 8: mediorum iunt æqualia. ne":
Mixer

à. a) E.

3 6 3----utrimque multipl,per:;

Ë. :91? Lemna z. .
a 3 - A .Hoc et! in proportion

Ëjglllî!
Pro-



                                                                     

13681 r. "Encm’brs

pnoposrrrq.1V;
si gagna» anntitamljÂ B. C. D. fin:

proportionales; prima van A (7 renia c,
pu? quemlibçt eandem numerum G multi-Ï
phœnix"; tué [manda Sérum: D per
alfa»: marnera»: K. guinder ifln poqua,
inter f: proportionalia Hum. *

DEMO NSTRATIO.
Sint uatuorproportionalcsQ. A C

6
Z

,Demonftrandamr cit quatuor prbduâa E. L.
F. M. cm: proportionalin leu

---.- 6 : n. l . -3. Quod ex Theor. zfequîtur. quia faEta mul-
ç:phcatione produâa extrcmorum 86 medioxum

Inter fe (un; æqualia. 1 . 6’ Alim-

I H. 4.1309.
mu Itipl. perla.

8
H æ 13’ Lemma a.

I? v 3 1 -diyideper 3)

8 æ n. u . h ’ ,3- r pende!!! Melun.
1-1056an propofi’îohe " 6

---6:.:.1219-;
Pro!



                                                                     

LIBER (hun’rus. 369

PROPOSITIO vÏ XlX.

Si tatar» A ad miam B eandem ’
mayen": ratinera , quam ablata Ï
par: ad partent aèlatamŒ: e-
nam par: ":1;qu ad par rem re-
liquam F , eandem baôabit ratioj
peut, quam tatum A adramm B.

DEMONSTRATIO.

A 8 4.C 6 4 13’Dds.

Exit E6 F A 13.4
241:814.

Qgia produéta (une æqualia.
pet T heor. z, ’ "

ÎA and PRO;



                                                                     

370 Eucnxnls. .
PROPOIS 1T1 o VI.

- Si prima A adficundam Béati-
1 dam babilan? iationem , quam ter-

ria C ad quartant il), haëuerit
autan: à anima E ad [écundam
B eandem rationna quam flxtaF
ad quartam 9. Si quinta E filâ:
tralaatur a prima A. ôfixtaF
a: tertia C ,

Val refiduum primant Gerit a-
. avale [manda B à refiduum ft-

amdum H agada quarta 9.
ehlrefiduum primant G fi babe-

6it ad [acandumIB fiant refia’uum
Ramdam H ad quartam Ê.

DEMONSTRATIO.
, CASUS I.

’A B C D12. --. 2. z 18 l 3.
F Io - F 1; . y;G z. H 3.

ÇA.-



                                                                     

I

f

L.11mn. Qutxurus. 37;
CASUS Il.

A, .B c Dn -- z z: 1.8 i 3.S
E 4 F6 )Exit G B H D.8- 2. : la 3. - -’

" PerThrorà

Id
ONUn.mW

(A
un

M
in æ à. perAxioma3.

Erîtîn protportîone g qua: ex rationis æ-

qualitat s

2. 0-: 2 Z 3 l . aC A S U S Il.

Jo 1.8]

I , z .Hoc en in proportion

18 -- dz 2 1: l 3-Aaa a . Pro-’



                                                                     

371 . .EIICLIDIS. .

Paovosnmî VIL

1. dada!!! A à Aad ean- .
dent C eandem haha! ratiânm.

, 2. Et eadem Ë ad aquales A
à A eandem bagel rationem.

DEMON-STRAÎ Io.

PARsI.

’A C1,! A C.
125-- 4.: 121 4.;

P1111511.

,C A C BA.’4.H-12:4.!12.
Qgia utrobique produéta fun:

æquglia. pet T11: 2. ’
l

Pto-



                                                                     

LIBEK Qunx’rus. 373.,

Px 01’ o s 1 T 1 o VIH1

I. 111.4114151,» quantitatum A;
B. majorgfadearzdem C majorera
rationna me: , quam mimr B.

2. Et eadem C ad minorem B
majorera me: rational); quam .ad
majorera A.

DEMONS TRATIQ.
PARS I.

A l B16 .fi- 8 ex hypoth.
’ utrinque dividelper 5. C.

16 8 -... . ... en Lemmn 3.
S 4 5- P

H0c dt id proportione

16 -- 5 ç 8 l 5."
P A. a s Il.

530585-16137

5.. .5 erLemma .
8 B 16 P 4Hoc cf! in proportion.

s .- 3 61 s 1 15-
8 A1383 x Pm:



                                                                     

374; Eucnmu
PROïPIOSITlO’ÇIX.

1. Si A à Badiander): C (la;
- haut eandem rationem , i111: a-
gitait: inter [e orant.

2. Etfitadem CadAàBba-
ont tandem rationna . ilia iti-
dans agitait: nant. »

z pEMONSTRATIo.
P111151.

”A C B CIs--4: 1514..
largo;s a) 1.5.4,

. multi l. 14.
11,5 3° 11- me

Plus IL
C .H C B.4--15 2 4l 15-]

Ergo .1 æ .3
15. 15muleperxsl

15 ’31 43315 ’x. 4.perLem.zÇ

WÔÏV. e14.15 æ 153 1’31?!de Lenama 23

Ia



                                                                     

Luna Qu1x’rus, 375

Paon-511110. lX. V
1. Si A ad C majorera ratio-

nna nabot q’uam B adiandem C,
erit d major quant C.

2. At fi radent C ad B majorera
rationem habitait quam ad d, en? -
B minor quam A.

DEMONSTRATIOg
PARScI:

A C B C.16-4. C8 l a.
E130 à?! CE.

a.
muït. par 4.1

16 C 8. perLemma3.

PARS Il.
C B C A.4-8 116q4 4 ’ iï B Ta

Multipl.pè18;
Q fi 4 ’3’ 3

M913.



                                                                     

376 r Eucn1n1.s
------’Multip1. Fer 16.
4 411.16 4.4 .x. r8. Lem.3.

. div. pet 4..
16 C 8. l

A110 modo.

A C B C
. 16-4, B814. .Erg04 .x. 16 C4 -x- 8. The.3.

x7 rwgdiv. per4.
16 4 8. Lemma 3.

I PARS Il.
c, B C 111..w

’ 4 -- 8 6 4. 116. .Ergoa .x." 16 a 3.x. 8.T11eor.21.

. div: perçul .16 4 8. , .hgemma3.

PRÉS-j



                                                                     

LIBER Qulxrus. 377
PROPOSITIO XI.
Ration: , que eider): ratiom’

fimt adam , . wifimz’le: "06149144 -

les. inter]? lm: «de!» 116] (fini .
Je: ml quam.

DEIMONSTRATIO.
’Sït8 --4: 613.
ECIo --5: 613. ï
limas ..-4: 1015.

mais nimir. produêtafunt zqualîa. pet

Thcor.z: .Vclfic. ’

8 6l- n 0-44 3-10 6
5 a: 3.

  ErgoîææAkJ. I
4 5.Hoc CH: in proportion.

’8---’4:.Iol5;

P ROPOSITIO X11.
Ha dl cadeau cumjrima , au;

vidai (20:42,

  me!!! 13W



                                                                     

378 p .Eucnxnrs,
PROPOSITIOXIIIJ

Si prima rariafit æquali: ppm-
dz rationi; [Panda mm fit m4.

jar "m’ai: 6mm" m’a": prima
tænia major eut.

DEMONSTRATIO.
-Sitvp16 --Â 8 :1 12.16.

’Atvero 12--- 6 p4 41 3.
plirg016- 8 Î 413.

Qwîaproduélum ,rxtrlemorum CR mains

produâo mediornm. pet z Corail.

Theonqu I
Ve] hoc modo.

16 n. ’a" P ç;

ArquiÎÎ’ 4,5.

6, .3.

6Et o .1. Ï.8) 8 4 31 .
Etîn proportion:

16 U-u-- 8 p.413. .

Pro-



                                                                     

L 1 un la; [Qui m s; 379

PROPOSITIO rXIV.
4; ksi-,qupmhr proportç’onaiiugzi A. B. c. D;

prima A fqeritmajçr tarti; C , airé je!
” tunâamajor quam D. .
If si A aplati: C ni: B cqunlià D.

si AminnC,crithinor D.

DJEMONSTRAVTIO.
L CASUS I. L

A B 4 c ï. D
12-8: 6 v! 4. ,Ergou. .x’. 4æ8 .x. 64 .

n. 4, 6 [Dmq. P 8. petLemmpq.
. » CASUS II.’ .
7A . B C D. ’
1:9-,-4pz,ru"l 4,.

XErgpu ’x- 41H: ex. 47D.

F .
n

J

12.” sa]: A43012.. PcrLcmnïaz.

CASUSÀIIL.

. A B ’ D.  .4-6 8 l 12.-xgnæ6-xesE304 4. . M
p6. Lemma4.1 2.

Pro-Bbb 2.



                                                                     

385 Euro-L11) l a
Pnorosr T 10 XV. 

’ Si du quantitates A à Bt-
qualibu: viciâm- [umanturjeu pa-
eundm ramera»; multipliænnr .
femme lèppradafîa habebmtin-
ter fe eandem rationna quam bar
beur pafitz quantitam 46 B.

DE MONSTRATIO.

A B.   .2 *:M«
Exit? --’ 24.: 4 l 12:
(Aria produéta funt œqualîa. Theor: a;

SCHOLIUM.
Sicædem quàntitates A 8: B par enn-

fiem numetum dividantur , quodenœs
, Ipfis quantitatibus proportionales cmnt.

A V B
’ 4 . 12 .z ’ 2P)? ’

z.---.6 :: ’14 l 12L pétilla?
,....,

p V Pro.



                                                                     

L 1 ont Qu 1 min-us. 3k

Paon) o 5.11”! o XVI.’]

Si quatuor gonflant: À. B. C.
Œ.proportiondes flèrin’t, 5114 a;
riant 121’ch proportionole: "ont.

in 5Most TRAïio. 4o

5

I

I

g Ao B Dr 16 ---. 8 : 4. l z.
Ç Erît criam vicifiîm , (en permutandol

16-4: 8 l 3. I
Qui: fiât: multiplicatiope produâq .

(un: æqualia, pçr Theor: z. ’

I S H. 0 L I U M.
Commode hic dqmonfimur raçio in:

veda. Sint Proportiànales.

A B C . .D.i6À-- 3 z 41,2.
. .Erît pet ThèorJ.

p6 .x-nzŒS 4.4. a
E: pet un». a. ,

1E. .  Q.E.D:
"au; . Pro-



                                                                     

1

  .Eucnn’ns.
PROPOSIT 10 AlXVII. p

r Si oompofitæ quantitotcs pro-
portionolos [nerint , illæ quoquè di-

I ëifæproportiopolo; arum. l

pEMONSTRATIO.

16-1g: 8.16.,   Erit quoqucxdividcndo.

16 .4- Ilz 8 ...2- 5r 12 -- 16.leu ,4 .- *" feu 1..
1d qùod multlpÎicatîonc probatut

par Theor. z. . A
LVe! alio mode per-prop: 6 bains

165-4 La :y 8(1-
n. L 6 ’l
4-712 : 2.16. Q.D.E.

; S C H 0 L [U M. .
. Cam ratio convcrfijcommode hicin-

fcripoflît, (in: pr0poftibnales. r

’  16--«n:’.8l-6.
’Erîtconvertendo v

16.- 16-3- Izfi 81. 8-3-6
p « Ï. . 4.- . Ï. 2;.
041i: nîm: produâa fun: æqualia.

pet Thepr; z;

. . P". p



                                                                     

«.Lnav. quxrus. 383
Paon) sxrx o XVIII.
Si divifaf qù’antitage: propor-

finale: fuerint , ilia! quoque con-
pofitt proportiomle: "ont.

DEMONSTRAT’IO.

A B C D.4-. 12.: z l 6.
Eritpcomponcndo.

. 4- 1: d .- z 6 .r77? n - 8’ l 6
PC: Thcor: z. cum produâa fin: æqudia.

Alitcr pet prop. z. bujus.

4- 1122-16
n. 6n-6AÏ
16m n. :1 816.

APROPOS l ne! XlX..
Vide propofi 5. qua «on hoc efl I

codent. I L
PRoPposx’r 10 XX.

En: demonjiroâitur poflpf. 2 2.

Pro-



                                                                     

384. hEUCLIDIS
PROPOSITIO XXI.
Et hac fifi 19109M23-

A APROPOSITIO XXII.
’ Ji’fiærint quotamque quorum.

m A. B. C. à alias maltera qua.
le: T. E . F. fuerit autor» animale
ut 44:13. fiai) adE: à!!!
ad C ita E ad F : ilia ex qualita-

. te ordinatzî in eadem ratiom «un! a

boa :fldadC. a: DadF.

’ DE MONSTRATIO.
Pofitæ fint (palmitate;

A B C.
.16 8 64.
D E F.

z " . la 6 3.
hantât

ÇA .B D E.



                                                                     

a

Luna QuINruç. 38;
Erît ex æqualitate ordinan.

A C D - ’ F.
16 w- 4 : 12 l 5.

-Per multiplicatîdnem extremowm a:
ùzcdîorumjuxtaThcor: z.

Aliomodo

h6-»--8: 1:16 8-4.: 61;.viciflîm l6. V. viciflîm I6. V.
56----12: 8.16 8-6: 4.13.’

Arquîetîam

4 ’..:.. 3 :. 8 l 6:

p Ergo n. V.
r :6 a... n. : 4 1 3:

Et vîcîŒm 16. V.’

A C. D F.16 ---- a. :: 12 l 3.
Hîfce fic demonflratîs dicît prôpofi.

tic :0.
Si prima A fuerît: 6 tertia C, etîam

quartam D fore t4fexm F. ’
SiAfitæC. foreDæF. I
SiAfitp C. foreD a F. ’

(En: omnia ex prop: 14 patent fi ulti-

ma pmportio permutetur ut fit r
’ 16 --- 1: :: 4 l 32

L C ç c P101



                                                                     

386 Eucnnts.
Pa’orosr-rxo XXIII.

Si fuerint ne: ouatineras d-
B.C, éraflant: Ü. E. F. fœ-
rit ont"): perturbait ut A ad B in
Eaa’F; àutBadCitaDd

v E: ilia: ex aqualitalo "turban
in radent ratione mon! a. A cri: d
C ut T ad F.

DEMONSTRATIO.

a Pofitæ fintquantitates A B C.
16 8 a:
D E F.
24. 6 3.

Itaut fit
16...... 8 : 6’! 3.

’ Et .
.8 g. z : 24 l 6.

Erit ex æquo
16 p... z : :4. l 3.

(Mia muhiplicando acquirunmr pœ-
duâa æqualia. Ergo pet: Thcor. z. 111:
quantitatcs propomomlcs.

Mo



                                                                     

LIBEÈ Qulurus. 387
Alxomodo «

’16-8:613. 8-222416;
Ergo Theor. I. Tbeor. I.

3 -rï6æ8 -x- 6. -x. 6.1): -xn :4.
r Ergo pet A1141.

63 on. 161): un. 242
Adeoquçper Thebr. z.

.n 3A. ’ C ’ D F:

3.1642: 2.4.13:
(Luîbus pofitÏs dicit propofitîo Il.

Si fit prima A 4 tcrçia C , ctiani
quantum D fore majorez!) fana F.

sumac C,foreDœ F.
SÎAfit? C.forcDD F.
(Lux omnia rurfns ex 14 V. patent ,

fi ultima proportio permmetur, ut fit

16 .- 24. :3 z l 3.

iP. 3.050611! o XXÆV.

Ha: efl cade»: mm Drop. 2;

qua vidai potefi. . ,

Ccc z ’ P310A



                                                                     

388 ’ Eucnmls
PRO l’os 1T l o XXV.

Si quatuor quantitates A. B. C.
5D. proportionales fanion: maxi-
ma Afimuloum minima il). reli-
qui; duobus B. C. final [amptis
majores orant. ,

- DEMONSTRATIOJ’

A .B C ’ D I
12. ---4 :1 9 l 3.

. DPermutando 16. V.
.2. : 1. ’w-WT-

Individegndoîfiv. l Erggüâxufïas

3 --. 9 z 1 I 3. 6
. Atqui 9 4 3.

[Ergo3 6 1. A. Duæ ultimæ.
9-11-3309-5-3.) C-D.

12 r 3 64.4.9.HocËIÎAsanmul «me.

(L E. D.
Reliquæ faquentesnovem propofitio-

nos non [ont Euclidis; poflîmt amen,
cadem , qua præcedcntes Euclidis, fui.

lime demonflrari. - I

me.



                                                                     

D [aman Quuxjrus. 38è

PRO 9051116 XXVI.
. Si prima dadfemndamBlaa-

x émeri: majorent rationna quam’
renia C ad quorum D, admit I

a inverlorzdoquarta 9 adtertiam C
majorent ratjonem quam [karma
B ad primant A. V-

a DEMONSTRATIO.

A I B .C D. I
Sic 84- 4., 45 la.

Erit perTheong’.
’3-X”8 45 x’

Ergo pet Theor. 4..

’

Ccc; Pré-i A

pl.1»



                                                                     

390 EIIJCLIDIS ,
PROPOSITIIO xxvn.

Si prima Ha] lemndamB ba-
bnerit majorera rationna , 9m
tartit C adqmrtam D, battoit
gangue vieiflim prima And ter-
tiaraC, majorer; ration": qui
[manda B adquartam D.

" D’EMONSTRATlo.’

A " B c. "D.
51:8... 4 ,- 1;;
Erit8 :x. 3 figurant;

Ergo pet Thçor: 4..

8 a. 5 4 34.1 3.

0.15.0.

Pros



                                                                     

Ll1 son. Qunrrus. 391
pnoposnîno. XXVIII.

. Si prima A ad [ramdam B ha-
àatrit majorera rationna quam
toma C ad quartant î). [médit
quoqae compofita prima cum fe-
umda ad 1p] am locanda»: B majo- .
rem ratioaem quam zompofita ter-
tio cum quarta ad ipfam quartam

.DEMONSTIRATIO.
A B ’ c. D.

11th quoquc

3-1" 4 . 54-3 -- 4 C Îc-uJ-S-Î] 3C

quia produâum cxtremorum en ma.
jns pro duéto medinrum. perThedr: q.

Aliter.

Hocelt 12. -- q. fi 813..
’ ” Pro-



                                                                     

’39: EUCLIDIS.
PROPOSITIO XXIX.

’ 51’ prima Aadfoamdara B [741

barrit majorera rationna quam ter-
tiaCadquartam D , aman (a.
roideado prima mina: [ou demta
fictmda .’ ad ipfam lecaadam B
majorera rationna , quam terri:
minus [ou dompta quarta adiplaa
quartam fD.

p DEMONSTRATIO.

A B I C D.Sitlz-pq. 6813.Eritquoque
12-; 4 8 «-’.--3 ’

1ms -4 Cran 5.Pu Theor. 4. Œia produâumer-
, .trcmorum efl majus produâo media.

rum. - Ve! miam hoc mode.

p â. m î-perqu

, . Pro-Î



                                                                     

l

LINER. QIINTUB. 593i

a). .r (’PKOPOSITIO XXX;
u .
W

in

li

l

a

Si prima A ad [ramdam B
majorera [nourrit ratiaaem , quam
tertio C ad quartamî); babiole!

w par rationis convorfionem, prima
. ad iplam. primons mina: [ou dom-

pro [ecurzda majorera rationna
quam terlia adjipfam tertiam mir;

v au: quarta.

DEMONSTRATIO.

A a B C D.
12- 4. 6 8 l, 3.

Demonflrandum eftquod fic

12--12 4-4» 8184-3.
feu 8 (en 5.

Id quad pater ex multiplicatio-
tionem : quia nim. produflum
cxtremorum’ cit minus produéto

mediorum. par Thcorcma 6.

Ddd . Pie»



                                                                     

- 394v Eüçnlprs
à

.PROPOSITIÔ XXXI.

Si faeriat ne: amatirait: A.
B. C. (Talla: ne: Y). fitqae

j major ratio prima priorum A ad
fécondant B . quam prima: pofle-
riorum ÉD ad [nom [ramdam E .fi a:
à major ratio [attarda priorumB
ad [ùdfll tertiam C , quam forum
da pofleriorum Eadjuam tortiam
f : Erit gangue ex aqaalitat: or.
diaata major ratio primaprioram
dadfiiara tertio»: C , quam pri-
ma pofloriorum il) , ad [uam torr

Iiam F. .
,DEMONVSTRATIO.

A B j c
16 8D E Ë
9 5’ 3.

Sît 16.-...816915.
Et 8 --4. 6513.

Eritexæquo.

15 * 4 6 96 1 3.
Id



                                                                     

L 1 un. Quznrus. .395
Id quad pater ex multiplicatione ,6 .

cum produâum extremommp fit mains
produâo mediorum, pet Thcor:4. l

Alitcr.

16 -- 8 6 9 .1 5.
vîcîflîm. 2.7. V.

16 -- 9 6 8 l 5.
E:

8...; 6513:viciflîm.z7.V.

8-1-5 4413.
p Ergo.

35’;- 9 6 ,4. l 3.
Viciiïîm.

16 -- 4 491,3-
man.

DM a PME



                                                                     

-:;96 EQCLIDIIS-

. ïPROPOSlTlO. XXXIL

Si fiat ne: quantitates A. B. C.
à albe ne: D. E. F. fitque axa-1
jar ratiapiimapriorum A adjura
[eeundam B quam flouada pofie-
riorum E ad f dam terti’amgf : a: à.
ratio [dyade ipriorur’a B ad final
tertiam C major quam prima po-
fleriorum î) ad [1447?) ecuadamE
Erit armoire ex æquo itate perron
bata major ratio prima priorum A
ad [tram fertiam. C, quam priant
pffleriorum ÊD ad [1mm tertiam F 3

,DEMONSIËRAIIQ.

,A 63’ C

16 8 5-- Dï 312. F.v9 ..6î..14. ..

Si: 16-486 614:
[Ides-1-5 69.165

N. , ’ Exit ex æquo)

16 --ri5 4 9 1 4,
’ ” . l’ai



                                                                     

Luna QuIN’æos. 397

V .Pe; Theor: 4. (luis fcilicet pæan.
- &um extremorum ’efl majus graduai;

mediorum. - 1
AIio mode. l

16 .1."8 6 614..
Ergo 1’6À..x- q. 68 oit-L6;

M

,.,.. h a.
Et

Aticoque 16
l

s e 914L
zips: Thcor:4.- I ’ ’

D 3" PRO?



                                                                     

398i Eucnmls

P nopos 1-11 o XXXIII.

l iSi’ fuerir major ratio ratio:
A adtotumÎB , quam dolai f
ad ablation) D , erit- (6’ reliqu

E ad reliauum F major ratio
quam min; A ad totum ’B. y

DEMÏONSDTRA’TIO.’

Sinr in majori ratione rota

. . . k A. B.
- . 12 H6quam partes 4. - 3

Exit 8 .73 61216.

Par ,Theor: 4.. quia produâum
extremorum cit majus produûo
mediorum.

Pro.



                                                                     

LGnn. Qunrrus. 399
PROTOSITI o XXXIV.

S i finit quotcaaque garantira o
tes, A. ’3’. C. E5 alla agitait:

mimera rD. E. F. figue major
ratio prima prioram A ad pri-
mam poflerroram D , (1144m fi-
caada B ad ficaadam E: ut (9°

ficunda îB ad [condom E major,

quam tertia [ad tertiam F , a?
fic deiaceps.

l. Haoebuat aman priant,
fimulA. 73. C; ad omaespojierio-
m fimal D. E. F. majorem ra:
tioaem , quam crane: prions ’19.

[I relifla prima A , ad aman
pofleriarts E. F. relifla quoque

Freina . T. ’
2. Minerai; amerri quam pri -

ma prioram a! ad primam la
fleriorum F. ’ a ’

3. M4-



                                                                     

4.oo E a c L 1 n xis
3. Majorem darique quam i

altima’ prioram Ç ad ultiraam
Pojierio’ram F. .

DEMONSTRATIO.
Pofitæ fint quantitates

Priores ’ Pofleriores.

A la D 6B 8 E 5C. 4 . F 3-
Summæ 24.. 14.

Pans I. B-4.C ET’-F.
’14 ---14 612.1 ,8.

PARS Il. A .D.24. -- 14 r 1:1 6.
PARS HL, C F.

24 ---- 14. 6 - a 3.
Partié 1 8: 3 demonfiratio pende: ex

Theoremate 4. quia produâa extremo-
rum faut majora produâis mediorum.

Pars vero z demonflratur pet-Tire. 6 ,
quia prodU&um extremorum ei’c minus
produéto mediorum.

FIN 1s LIER! QurN-nl
Eu-



                                                                     

EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER SEXTUS.

TEFINITIONES.
1. bimile: figure refiilinæ

(uni, que Ôarggulos fingulasfin-
pli: æquale: 1246m! , nique aima
laiera . quæ (imam angulos équa-
ks [uni , proportionalm.

A

B C E- F
Dconfiîtuendam figurarum feâî-

linearum fimilitudincm requirun-
- tut du: conditioncs.

l. Ut finguli fingulis inter (e fin: æ-
, quales anguli A 8c D: B. 8: E: C 81 F.

2. Ut lama circum ifios æquales au:
ulos fin: to ortiomlia (cil. -

a P P En; figea



                                                                     

401 n EUCLIDIS
Circa A. D nBA -.. AC: FD l DF.
Circa B. E CBç-b BA Z FE lED.
Çirca 0P   BC ÏCA: EF lFD.

E o li uns qx bich conditionibus de-
ficînt , figura: nullo mode erunt fimilü:
quemadmodum quadratum &Valtera parte
longior figura . licet habeam omncs an-
gulos æquales , utpote reâos , quia ve-
ro latent non habent proPortionalia , (î.-
milia dicenda non Iunt.

2. Enzyme: figuræ firman»
in «traça: figura amanderaie:

v coufiqueme: rationaux termim

farina I - , n

n

r Œemadmodqm in parallelogrammîs
AC. BF. 8c duêhs diagonalîbus in trian-

C



                                                                     

Llsni Sun-rus. 4.03.
gulîs ABC. BEF. fifi: AB in prima fi.
gara ad BG (ecundæ , ficut reciprocc EB
fccundæ ad BC prima , i112 dicuntur te:

ci procæ. -3. Refla ABhdicilur fifln (Je
[emndum extremam à media»;
tationem .n aux fuerit ut tata AB
ad main [egmentum ÀC. in: idem
majus [egmentum AC ai minus , ’
[animaux CB. l

--G--..--.A on.
In prOpofitîone Il. Libri Il. Eucli-

des docuit (acare lineam îta ut [-3 fub rota

linea A8 8c minorifegmento CB com-
prehenfum fi: æquale El majoris fegmenti
AC: quod unum 8: Îdcmeflë cum hac
Definitione vîdcri pareil ex prop: 30.VI
(Inde panet n. Il. hic inter Dcfinitio,
nes reponî. . -

Cæterum 0b multiplîccm illius ufum t

Geometris hic proportio divinà di-
cîtur.

Bec z 4.141"



                                                                     

(04’. EUCLIDIS

4.. Altitado mjufque figer; w l
lima perpendicularis 11D, 4b il.
lias varice adipfam bafin «0,11;
lia: produflam demzfla.

A ’ v

D C B
Cum menfura cujufque reî debeat Je

cette: dater-mima , non veto vaga 8:
interta, 8: difiantia punâi alicujusver-
ticalisalinea oppofita pet certam , 81 fibî
femper æqualem ac minimam menfurarî
debetlineam. Sic diflantia punâivertî-
calis A alinea (au b’zfi DB , non menfix-
rand: efl’juxra lineas oblique duâas A D,

AB. quia illæ quafi infinitæ duci poï-
funt, nec inter fa æqualcs funt; fer! fo-l
lummodo par linenm perpendicuîariter
duâam AC,quæ CH certa, unîca 8l mini-,

ma: que: hoc in cafu femper quæritur.
Et hæc perpendicularis AC. diciruralti-
tudotrianguli ADE, fumpta DE pro
bali :  quemadmodum fumpta AD pro

bafi:



                                                                     

LIBBR Suxrus. 4o;
bafi , perpendicularis ex B ad AD duâa
altitudinem exhibebit: ut 8: fumtâ AB
pro bai? fadet perpendicularis ex D ad

AB demifla. aQuia vero perpuhâum A d dei potefl:
lînea parallela ipfi DE , ilia altitude dî-
eîtur cire in iifdem parallelis; undefi duo
triangula fin: in eadem altitudîne idem efi:
ac fi dicanrur efTein iifdem parallelis. un
loquitur Euclide: Lib. l.

5. Katia ex rationibus compom’
dirizur , mm renomma quantitate:
inter [e mulh’plimtæ , aliquam a];
factum ratiomm. ’

Supra noravîmus tationem nib?! aIïud
revera efle quam modum continendi quo
un: quantitas aliamquantitatem continu
vcl ab alia contînetur ; quique non clarîus,

quam pet fraôtîonem exprimatur.
Si ergo data: tînt duæ rariones z ad; ,

86 4 ad 5 , illæ ad fraâiones redaâê fic

flabunt :45: à , quœ fi inter (e multipli.

. . s ., centur , obtmebltur. 75 feu ratio 8 ad 15, l

pro quæfita ratione quæ ex duabus anti:

Ee e 5 cou:-



                                                                     

406 EuCLIDu
compofîta efi. Sic ratio quæ ex dupla 8:
tripla , feu ex duabus rationibus a. ad 1 8c
3 ad I , hoc cit ci duabus fraêtionibus
î.& à. compofita en: , habebîtur Ê feu

, .ratio 6 ad 1 feu fextuPla. E: fic porto de

aliis. .Notandum autem efl rationaux ab Eu-
clide fic diâas quantitates Geometris
vulgo dicî Denominatores , quæ in &a- I
&ionum confideratione quoziemum no-

mme venire folent. a
Sed minime omîttcndum putamus ra-

. 8 . .lgonem a au 8 ad 5(quæ ex ratzombus

î. se? feu z ad g &4ad scomponitur)

etiam hoc mode polie inveniri. l

" Fiat 2 ..’.... 3 : quilibct numerus 619.

-..- -- 45.Tum 4- 5 ... . 9 l 4
Dico tationem 621d 5:: feu utrinque pet

eundem numetum 4 multiplicande 24 ad 1
4; effe eandum cum ratione 8ad 15. Si
cnim» fra&îo 55; pet 5 reducatur ad mini.

V brî vbft 8 e ’ . dmam , o ne 1 ut - ut requintur,un c1; 1- a
I

Pâte:



                                                                     

LIBBR Szxrus. 407
pare: tationem 6 ad ..; ech compofitam ex

duabus rationibus a ad 3 a: 4ad 5.

.,.A--4-----4-
3.-.C

D

K-
QJæ omnia lineis hac ra tione applicari

poffunt. Datæ fin: du: rationes A ad B. I
85 C ad D , tationem ex iflis duabus
compofitam hoc mode inveniemus.

’ Fiat A --- B : H 11.jJ
Ut&CD---D :’ I l K.

Ratio.H ad K exhibebit tationem com.

pofitam quæfitam. a -
Pro H affamer: lice: quamlibetcunque

. liman. ’ En»



                                                                     

408 Eucnnns
ne» 13 PROPOSITIO I.

YfimgwhABCÆDEHËdrpr
rallelogmmma BK. EL . in cadran
altitudine five inter caldera para].
Ida: tonflztuta . finit inter [a a!
64e; BC. EF. hocefl fibajesfint
æquale: figuræ "un! agneler: fi
bah: inæquale: figuræ arum ne.
gaule: à quidam fuma mitonna

âafium. .
Ai RI). L

m .w Nm
B CEIH F G

DEMONSTRATIO.
1. Sir bafis BCI) EF. Tom trian-

"gula ABC. D EF, inter eafdem patauds
l a 8: fuper bafibus æqualibus confirma in!!!

3 il! Te [untaæqualig i z. P0-



                                                                     

LIBER Saxrus. je;
z. Ponatur EG dupla ipfius EF,fcu BC.

Tum erunt duo DER DFG . æqualîa:
adeoque totum D EG duplum ipfius
DEF hoc cit ABC : quia nim. bafis EG
CR dupla ipfius BC.

3. Ponarur EH dimidiabafcos EF feu

BC. adeoqueî-i EG. Brun: duo man.

guin DEH. DHF aaequalia : ergo DEH
erit femiflis ipfius DEH . hoccfi AB C :
86 quarta pars ipfius D EG. i

4. PonaturEIJ) L EH. (cui. EF.

z 4I
feu ï

a DEI D DIH. adeoque DEI erit no î

EG. fimiliter erît triangulum

Dan. feu î- DEF hocefl ABC. (en

à, DEG. . o
Et fic potto in infinitum;
Ergo abfolute niangon fe habent ut il -

10mm bafes:
Similitcr etiam paralchOgramma , cum

dupla b fun! triangulorum. "

F fi Pro-

b;9.1.



                                                                     

au! EuCLIDu
ahan; Paovosxrxo Il.

ï. Si in triangule uni [ami
CB parallela ducat!" E1), hac
proportionaliter [acabit latere AC
AB. (bac efl ut fit JE -- EC
: AÉD l DE.

2. Et [î rafla ET feulait late-
re AC. dB proportionaliter, cri:
ilia relique [Mari CB parallela.

DEMONSTRATIO.
r I Pars. Ducantur reâæ CD. BE.
eruntque triangula X 85 Y in iifdcm paral-
leks DE. CB 8: eadem bafi BD, ergo

î; 1, inter fc Iæqualia. 4 1 Iriang.



                                                                     

LIBER Snxrus; sur
Tri. Z-Tri.Xb: baf: AF.] baf:EC. bI-Vl-Î

feu Y iaAtqui etiam
Tr: Z- Tr: Y b: baf: AD jbaf: DE;

Ergo cAE-ECZ ADIDB. cxrv.
zPars. Eflexhypothefi.

AB.-12C: ADIDB;
Atqui iaie-lac: 2] a.» V1.

E: AD-DB: z; .Y- L -
Ergo bifre rationibus fubflitutis.

EritZ-X: Z!
Adeoque d triang. X a) Y a; quia 4:44?-

funt in eadem bafi BD , erum inter cm. c 39. L

rallelas ED. CB. ’ v
«La sa.

F H z Ria-2



                                                                     

1.1i EUCLIDIS

mm. PROPOSlTlO 111.1
1. Sîintriungulo ABC, "En

210 ungulum d bifurium ferma.
etiam [net êafm BC. [adhèrent

s âufi: legmenta BD. ŒCeandm
rational: , quam relique lutera
B11. .dC. ’

2. Et fi âafi: fegmmta BD.
fDC eandem bedeau: rationna
quam reliquu lutera BA. AC, re-
fla lAD. bufin [Mans , etiam m:-
gulum oppafitum A letchi diffi-
"au: .4

E

DC-



                                                                     

** www:
LIBER Sex’rus. 4.13

DEMONSTRATIO.
Pars I. Ex B ducatur BE parallela

DA , &producatur CA , ufque ad oc-
:’l curfum perpendicularis in E: etuntquc
a propter paralleiasEB.DA. ’ A
i Ang. O æ R. quia (un: alterni)
. Ang. P :0 Q. extemusintcmo

a;r.l.

29.1.

Atqui 0 a) P ex hypothffi. .ErgoRJ) Q Etlatus EAbaoBA; me l
ŒarcceritEA-AC: BD[DC cz.VI.

i BA
Pans II. V -EflBA-AC: BDIDC. cxb. de"-

AtquidEA-AC: BDlDC.
l - Ergo u. V.BA -- AC :. BAI AC. En?5. .

AdeoqueGÈAæ AE &ang. R fæ Q.
Atquialng.R:0Oiz I
me; qui) m ” ’

Ergo 0 æ P.
Q E: D.

Pff g Pro-



                                                                     

4.14. EUCLIDIs

fion PROF OSlTlO 1V.
Triangulu [ibi marna æqu-

angulu , fimt fimiliu ,- boc cfl
me: aman: [lutera cira: æquales a»

gulos brabant proportionalia.

DEMONSTRATIO;

Bafes CB , BE colloca in di-
reâum: quia jam anguîus ACE

b g L a) DBE, ex hypothefi, eruutb
3 ’ CA 8c BD parallelæ . ut 8: AB

DE. quia ang. ABC criam p0-
nitur .1) E.

Pro;



                                                                     

L IBER Seau-us: 4.15
Producantur CA 8c EDinF, A

i eritque AF-DB parallelogram- A
mum, adeoque FA ° æDB 8c i344

* FD sa AB.
1 (En: in triangulo FCE latus
l AB cit parallelum FE cric A «leur.

AC-f-AF: CB]BE.
I DE

. Et permutando. 16.V.
ACÎ-CB: DB[BE.

Deinde
Quia in triangule EFC latus

DB cit parallelum FC.

EricFD La. DE: CB]BE.
AB
Etviciflim. 16. Va

AB ---BC :: DE j EB.

Pro-



                                                                     

21.16 Eucnnrs

rhums: Paovosrno V.
Si due triangule ABC. îDEf; ;

lutera cirez avine: angarie: bahut q
propartionuliu , "un: qulidflgla i
la , ealdem ungulo: Â à T . B à
E, F Û C [mèchent æquale: . qui-
bus bariolage lutera [uâtmdunmn

, A D i
B C G

4 DEMONSTRATIO.
Ad punâum E fiat ungulus

PEGx) B. ut 8: ad purifiant?
angulus EFG æ C. eritquctcr-
tins G æqualis tertio A.

lel’c in triangulis fimilibus

ABC. GEF. iA8

133.13



                                                                     

LIBER Snxrus. 1.17
AB.-B9: GE[EF-

Arqui etia’m pet propofitionem.’ ’

AB --- BC r: DE] EF.
Ego’bGE-EF: DE q 1455, bn.v..

Adeçqùe cGE :0 DE. CM V’ ’

.Eodem modo ab airera parte
errata probatur elfe:

GF.œ DF.
Adeoqüe triangula DEF. GEF -

habenr omnia lareranæqualia , fin- .
guln fmgulis. ergo per 8. I.

A mg. 9512" au GEF au B.
Ang. ŒFE no GFan a.
Anga ab au G :04.

(La. D.

G g g Pro.



                                                                     

’ 418 e EuCLIDII

marra. PRo.poïsrjl*rô.VI.

r Si duà triungulu ABC.DEF,

bien: unum mm»: B ,- ,1-
quidam uni E , E5 lutera rirez
cum proportioualiu L (bocicfl dB

ad BC ut, TE. 4d 5P) refleuriri-
q augulufibi mutuo aquianguld.



                                                                     

Luisa Sexrus. 4.19
DEMÔNSTRATIQ.

r Ad punâa E, 8: Pliant anguli FEG.
EFG æquaies angulis B. (hoc efl: DEF)
8: C. erirque terrius G æquafis tertio
4A: Et rriangula ABC. GEF fimilia, 13.13.

b , "adeoque b4. "’
ABA- BC à. CE 115F.

Atqrri etiam pet propofitionem.

AB-BC: DE[EF.
Ergo c GEL. EF :1133; 5p, un.

Adeoque dGE no DE. 4.3.7.,
Ergo duo "unguis DEF. GEF fe

habent juxta quatrain I. adeoque

Ang. DEF no ce? a) B. o

Ang.DFEJ) GFE D C.
Ang. -D J) G 1) A.

Q. E. D.

Gg’g z .Proy-
.1"



                                                                     

4.20 q Eucnrms
Alia Demonfiratio.

f

H

B en. 5 FDatur hic angulus A æ D. 8e latex:
circa eos proportionalia :V’ 8c tutu.

q Bit vel angulus B e E.
Ve] B .5 E.
Vel B 19’s E.

Ponatur I. Angulus B 4 E.

Ducatu! BG , ut fiat angulus O a) DEF
q ’erirque P æ R.

Ergo BA -- AC 2 BD [DE 4.VI.
ArquiBA-AC: EDIDF perpm.

Ergo AU æ AC. pet n 8C 14. V.
pars a: rorum .

Bodem lmodo duêta EH. demonfira-
tu: angulum B non elle poire minorem
angulo E. Ergo B no E &persz. I.
C æ F. Q E. D:

Pro-
o



                                                                     

LIBER Snxfus. 421

pRopos tr r o V11. mon;
Vix allie: efi ufus.

PROPOSITIO V111. moan
In triangule reflengule ABC.

perpendiculari: ÆD ne augule re 4
fie in. me Jaffa . fruit triangu-
11min due triangule ADE. AŒC
que erunt à tari à inter [efi-

mille. ’ ’

DEMONSTRATIO. a
’Pars I. In Triangulis BAC. ADE.

, An . B efi communia.
Ang. BAC :1) ADE quia uterque retins

bErgo C J) BAD. lGgg 3 4’



                                                                     

” au - kEucnnxs
a4. Yl.

l, b32.1..

Adeoque a triang. BAC ADE. fimîlia.
Deinde in triangulis BAC. ABC.
An . C efi c0 mmunis.

Ang. BAC :1) ADC quia uterquc reâ,

bErgo B au CAD. -
, Adeoque a rriang. BAC.ADC fimilia.

ILPars. Triangulum ADE en 5mn: a
. ipfi BAC.

q - Triangulum ADC e11: fimile eidem
B AC.

Ergo Triangula ADB. ADC inter fe
font fimilia P652 r; VI. qu: hac non de

q pendu.

a 4. V1.

COROLL’À.RIUM 1.
Perpendicularîs ab angulo re&oin bac

fin duEta , eli media proportionalis inter
duo bafis fegmenra.

FDEMONSTRATIO.
’Duotriangula BDA.ADC, fun: :-

quiangula.
Ergo a BD - DA : DAl DC.

Adeoque DA efl media prOPOl’tÎœÂ’

CO-
"’ lisinter BD. DC.

I



                                                                     

Linnn Siax’rus. . 4.23

COKOLLARIUMJI.
UtrumlibËr laierum’angulum reâum

comprehendentium en medium propor-
tiohale inter roram bafin Ba illud fegmen-
tum bafis quod fumpto brai adjacet.

a DEMONÉT’RATIO.

i . In triangulis fimilibus ABC. me.
use-mA: ACICD.

Et in friangulis fimilibus ACE. ADE
a CB...-BA: A8! BD.

SCHOLIU M.
In deducendis triangulorum proppr:

tionibus bene notandum cit , ordine pro-
cedendum erre ab angalis æqualibus cire:
zquales anguios ad æquales angulos. r

.4.

r Pne-



                                                                     

au. . Î EUCLIDJS

,q.,.°.,,,L PROPOSITIO 1X. a

A A dm rifle imprimerez
partent uéfiiudere.

CONSTRUCTIO.
Sir auferenda pars renia. i

1. Reétæ aAB-fub quoli-
bet angulo adjuhge rcâam
AF , inque’illa fumccircino
tresapartes æqualeis AD. DE,

EF. i’ 2. Duétæ FB ex Dduca-

au parallela DG.
Dico AG elle quæfitam

ter.



                                                                     

L’tnnu. Sanctus. "4.25

r tertiam pattern même
a v AB. ’
i DEMONSTRATIO.

In triangulo FAB lateri FBB g

.parallelaefl DG. .ergo aFDr-a DA:: BG’jGA. "ni"-

Ercomponendo l8. V.
EA- DA: BA[GA
Atqui FA CH: tripla ipfius

DA.
a Ergo BA etiam eli: tripla

ipfiùs GA. ’ .
Adcoque AG en: tertia

pars lineæ AB. i
O

h Pro-



                                                                     

4.26 Ennemis
PRO-Pour 1.0 X.

724M»: refluer AB fimililer
fleure et dure uliu relia A C jetât
fuerit mm à E. . I

mob]. z.

i

CONSTRUCTIO.
r. Junganrur data: fine: adA.

q, z. Duétâ CB ex punâisDâr E du-
ccantur duæ reêtæ DF. EG panllelz ipfi

B.
. Dico faâum elfe quod qnæritur.

.DEMONSTRATIO.
’i In triangulo. AEG Huez EG. DF
Tant pafallelæ, î nia eidem linez C5

. g duâæ harpai-audace].

l 3°. I.

Ère



                                                                     

’Lr sur. sarraus. 42;
Ergo bAF-PG: ADIDE.

. b
Deinde ex D duâa DH parallelaAB’

cric Dl a) FGICÔLIH a) (EB.?

, Eritque in triangule DHC.
’ Dl. f. FG-IH.f. GB :: DE flic.

Adeoque partes AF FG. GB , fun:
propOrtionales partibus AD. DE. EÇ.

a. v1;

Cie-L.

Q, E. D.

’- SC’HOLIUM.

Hinc facile parer ratio divi.’
dendi lineam datam in quorcun-
que liber partes æquales: fumendo
fcilicet in linea data: adjunéta 1
rot partes æquales in quot linea
data dividenda fil: : 8: extre-
mitates lineæ urriu fque refila con-
jungendo; fi tutu a divifionibus
intermediis ducanrur re&æ pa-
rallclæ lineæ iam du&œ; illæf
quæfiram facienrdivifionem. Ex.
Gr: fit linea AB dividenda in [ex
partes æquales.

H11 h z Con-



                                                                     

4.23 Eucnrnra
ÇONSTRUCTIO.’

A D E F a H B
1. Ipfi AB junge lub quélibetaugulo .

reâam AC.
z. In linea AC fume fes parteszqua-

les AI.IK;KL.LM.MN.NC.
3. Duc reâam CE , inique patauds

NA. MG. LF. KE. ID.
Dico lineam AB feâam elfe in fer par-

tes æquales AD. DE.EF. FG. CH. HB.

DEMONSTR’A-rro.
Fer propofirionem 10. linea AB fait

en: fimiliter ac AC.
Atqui linea AC feôta cf! înlex Paris

æquales.
Ergo etiam AB in fex æquales partes

feéia erir.

S C H O L I U M Il.
inconcinne linea data CD poterit

dxvrdun rarione daman; linearum A. B.
Con.



                                                                     

Llânk SEXTUSÂ (J?)

CONSTRUCTIO.  

AN
l. Ex C. fub quolibet angqu ducatur

méta CE æ datæ A. ’  
z. Et ex D rcâa DE , parallelaipfi

CE a & æ datæ B.

3. JungaturEF.   LDico reâaan CEin K (câam cm: in r:-
tione A ad B.

DEMONSTRATIO.
In tri. CKE. DKF Ergb cri: pet 4.. Vl. A

Ang. C æ DX CE.1.A-CK: DFfiCIDKJ
E SI) F:9,l. l acpcrmurando
K J) IQ l A -- C 2: CK [KD-

Hhh g. Pro-



                                                                     

flüc Eu’cums

mu. g. pi! 09031110. XI;

a Dahirdauba: re-
flis dB. BC
tertiam pra-

’ - partionalem . 

A 3 Dinwnire.
C O N S R U C T I O.

1. Datas raflas conjunge in angqu
re&o AB C.

2. Ad duâæ refila: AC punâurn C
excita perpendicularem .C D.

3. Lineam AB Êroduc ufquç ad oc-
curfum ifiîus perpendicularis in D. ’

’ Dico BD eITe quæfitam proPortionalem.

DLEMONSTRATIO.

’ Triangulum ACB cit reâangulum
par conflruâ. 85 CB perpendicularis ex

a: Cor: ’ angulo rqâo ad bafin duëta: quæ a CH:

au media pmportîonalis inter AB 8c BD.
Adeoquc BD cri: renia quæfita.

(LE E.

u. Scho-



                                                                     

Luzla Snxrus. 4.31
S C H 0 L I U M.

Si A8 fit major quam B C baud incon-
cinna cri: talis

CONSTRUCTIO.

C

A D BI. Sage: AB defcribe Semîcîrculum

ACB. ; Iz. In i110 accommodetur feeunda da--
ta BC.

3. Ex ,C demitte perpendicularem

CD. 1Dico DE efle tertiam proportionalem
"qnæfitam.

DEMONSTR ATIO.
Duêta AC cric ACB trianguluni lc-,

&angulum (31.111) fErgo exit AB - BC z BC (BD.
pet z Cor. 8. V1.

Adeoque BD en; renia quæfita. -

1 ’ P110-



                                                                     

1.32. Eucmpr;
PROPOSITIO x11.

z . Tam- triât:"flic AB. BC.
A2) quartant

r propor limier)!
ÎDE inverti".

A.

R051. 4:

’CONSTRUCTIO.

L D.1tarum dans quaslibctcunque
’ÀB. BC colloca in direétum.

2,. Terrinm AD conjunge ad pun-
&um A , 8: duc reêhm DE.

3. Ex C duc CE parallclam BD,
qua: produétæ A D occurrat in E.

Dico DE elfe quælîtam quanam pro-
portionalcm.

DEMONSTRATIO.
In triangule ACE latcri CE ana: dt

parallela B D.

nz.Y1. largo a A3 -- BC Z AI)! DE.
Adcoque cm DE quarta pro Portionalis.

(1,15. F.
un



                                                                     

r

,

.LIBER Sur-rué. 4,33
Alia Confiruétio. h

1A.

c---.------’ 1D 3?

7: :74.

GEG-FData fiat ne: lineæ A. B. CD. qui en vel C
.vel D A.

I. LineæEF æ A jauge F11 æ Bfub quoli-

buangulo. ducaturque EH. . .
z. la linca FE fume FG J) tcrtîæ CD. sa ex

punCto G ducatur GK parallcln ipfi EH.
Dico lincam 1714,ch qumam qnzfitam (cil.

I FIC fupra H . fitcrtiaCD fitmajorprîmaA: A;
veroFKinfi-aHfifitCDt. A.

DEMONST RATIO.-
Facile ex confinaient: pater triangula EFH.

GFK cm: Emilia: quam.- crit pcr 4.- V1.

EF-v-FH: GFlFK.Hoc en
A --;- B : CD fadquammFK-

Q. D E.. 11 a i Pro-



                                                                     

l’eau. s;

4.34. EUCLIDIS
.P RpPOSITIo X111.

mais (11446141118811? [AB. BU -
mediam proportionalem BD in-
venin.

. D  
A: E B C

CONSTRUCTIOu
I. Datas limas AB. BCcoX1o-

ca in .direflum; v .
. z. Super ton AC defcnbe Se-

miCirculum.
3. ExÏ B excita perpendicula-

rem BD tuque ad Semicirculum.
Dico illam eflèvmediam qua:-

fitam. I

De.



                                                                     

.LIBFR Sanctus. 74,3, V

10EMONST;RATIO.

mais AD. 0d. cric ABC w
triangulum reâangulum quia

. nangulps ADC e11: métas. - Ettauxx.
linca DE. efl perpendicularis
ex angulo re&o ad, baafin du-
&a. quæ bel! media proportiovb (a,
Halis inter AB. BC.. . 301M.

(L E E.

S C H O L I U M.

Ogçvis méta a circumferentia , e z
a ad dnametrum peypcndiculariter ’

duéta. e11 media proportionalis
mth fegmenta diametri.

111 3 Pica?



                                                                     

436 » EUeLIDu-

PRO? os 11 10 XlV.
Thcox.9.- -

1 . Tamllelogramma agnelin
X. Z. que Imam angulum 0 ami
5P dyade»: Imbent; criant late-
Lm I and agitait: Cangulo: baba»:
reciprote proportionalia. (hoc a?
dB adB.G ut EB adBC.

2. Et fi laiera bahut "bifro-
m. parallelogmmma fun: qua
lia. ’ ’

D (5X a AaA B?7.. c"

E F



                                                                     

L 138R SExrus. 4.37
DEMONSTRATIO.

IPars.Par.aX-- un: zwaLY, a 7. v.AtquiX-Y: Amas.
E: Z-Y: EBIBC.I1”VI’

Ergo fubflitutîs iflis rationibus.

ABv- BG :: E3 I BC.
Je". AB-BG: EBlBC.

ArquiAB-BG I: XIY. ,la: EB -BC: ZIY.)1’VI’

Ergo iflis rationîbus fubflitutis.

X ...- Y z Z l
Àdeoque b Par: X J) Par: Z.

b :4. V.

Iîi 3 Pro-



                                                                     

.438 EUCLIDIS
nm ROPOS 1 T’to XV.
"’ 1. (Æqualia triangule XZ.

vide imam angulum O uni angula
grief-W fP Munie": haha; and»; laura
mu. mm æquales angulo: babeèunt n-

ciprocepropartiomlia. (bac efl dB
adBG.ut EBadBCÀ ’

z. Et fi laiera fic 1:46:71! mi-
praui, triangula [mu æqualia.

, DEMOÀNSTRAÎIO.
’ Duétis reâis AC. CG. GE.

hæc cit omnino eadcm cum
lux. præcedcntc; quoniamatriangu-

la funt femmes parallelogram-
m mm. 8: triangulaacum paral-

V 131 grammis eadem habentlate-
ra quæ demonfhationem ingre-
diuntur.

Pro-



                                                                     

LIBER. stxrus.  4,39
P R o p10 s z T x o XVI. "mon

Il.1. si quatuor "au A. G. F. B rapatria-
mle: funin: , reânngulumfub extremis A
(9’13. triraqule raflangulo [lb medih.

à. Et fi raflangulm [ab extremis fit
æqualenflzngnlo [ab mains, il]; quatuor
n61; proparrionales nant.

B

E - H Gn cl-ÎF CI l .
l B! aAGFn

1 Pars Fiat Ü AC fub extremis 5c
FG fub mediîs : i113 habent angulum
A 1) F. 8c latera reciprica , nîmir:
A13 -- HF :2 recîproce FE I BC.
Ergo illaaCZla funtæqualia. . "4. v1.

z Pars. Dia AC. FG habent angu-
lum A :0 F. à: fun: æqualia: b Ergo 5:4. v1.
habent lama recîproce proportionalia. A

Pne-



                                                                     

4.4.0 EIUCLIDIS 1
PR OPOSITIO XVII;

En * 1 I. s; ne: lima: A F. B. pro-
portionalç’: fuerint. refinngulum
fié extremis d à B erit æquale
quadrato media F. ’ -

2.. Et [î raflangulam fi46 ex-
tremis fit æquale quadrata medit,
ne: 111.2 refît propartionale: e-

runt. ’n J.
l .

En. a!C h
* L

H1

. MG,AGFB
DEMONSTRATIO.

V. ,1 Pars. Fiat fub extremîsË AC , 8:
a media C1 GE. . Quæ quia habent an-
gulum A Il) G 8c huera reciproca (cilice:

AB - GF : FE. hoc efi GF l BC.
. arum inter fe æqualia. .

r Pars. E312 AC. CE fun: æqualîa 84
. habent angulum A go G. Ergoa habent
garera rcciProca.

a 14.. V].

Pro.



                                                                     

Luna Ssxrus. 4.4.:
SCHOLIUM.

A E: hacpropofit:
à: præce-

dente 8
’ Cfacîllimc

deman-

K flraturPr.47.1.
hoc mo-
do,

O

D L E.PRÆPA RATIO.
Super BC conflituatqr D BE , 8: et

A ducatur AL parallela BD vel CE.
V DEMONSTRATIO.

Line: BC. AC. CK fun: proportio-
nales. par 8. V1.

ErgoEBC. (K a) D AC.
Ü 11K. ’

Deinde Line: BC. AB. 3K. funt proportionales.
Ergo 33cm; gagna

"(j-IF 1 :7. VLA.Supra a 12K m DAG! Acum-4.1.3 œDAB-I-DAC. 1

D en Kkk. m5



                                                                     

44.2 Encubu. v
Pnoposrno XVIII.

super data "du AB defcriben pal)!»
man ABHIK, qunddntapoljgoun CDEFG
fit finale fitnditcrque pafitum.

D

CONSTRUCTIO.
1. Datum Polygonmn mais FC. 17D

divide in ttîangula.

Car-1- :. Super A15 faâis ’angulis a BAI.
ABI æqualibus angulis DCF. CDF. c-

hu. L ritb tertius æqualistcnio. adeoquc mî-
14- VI- angulum IAB fiiuile triangule FCD.

3. Eodem mode laper latcflbls 1A:
JB . fiant triangula IKA. IHA. zquîan-
guis , adeoqùe 8: fimiliazriangulis FGC.

FED. .Dico ABH lKefle polygonum qu: fitum.

DEMONSTRATIO.
4 Pro angulis.

Facile pas Pa conflruâionem angle
les

Ptobl. 6.



                                                                     

LIBER Sun-na. 4.4.31
los.unîus polygonî elle æquales angulis al-

tenus. mm.

K a) G.
Tres adl I) ad F tribus.

1-1 :0 E
Duo ad B I) ad D duobus.
Duo ad A J) ad C duobus.

Ergo omnes angulifunt squales , adcoïo
que duo polygona (un: æquiangula , 8:

e fimiliter polira.

A Pro lateribus.
In triangulis Gmilibus lKA. FGC: ut

81 IAB. FCD.
litât KA -AI: GCICF.la: ,BA- Al: 13cl csi4* V”

Bât pet n. à 16. V.

KA-AB: GC1CD.
Deinde in triangulis fimilibus IAB.

FCD . tarât 1H3. FED. .
ElritAB -31: emmy.
Et PIB-31.: ED! DF.

E et n a: r6. V:
AB.-rgBoEÊ: GUIDE.

Et codem mode demonflratur larera
circa idiqdos angulos e11; proportiona-
lia: moralygona (un: unifia.

v Q E. D.Kk’k 2 PIO-

4. V1.



                                                                     

4.4.4. Eucniozs’a

flacon; PROPOSITI o XlX.
Similia triangule ABC. ÉDEF

inter je fiant in duplicata ration:
laierai): hamalagorum BC. EF.

A

x DNin, G c n la
DEMONS’ÎRATIO.

Si: BC C EF.
Ipfis BC. EF, fiat a renia Propor-

gfl- V3 tîonalis BG.eritque I
’ DLÊ’V. .BC ... BG b in duplîc.rar. BCl EF.

Atquî BC -BGC: tr:ABC l trzABG
cIVL

l Ergo Triang: ABC d - Triang: ABG
PI indupl: rat: BC lEF.

..Atquî triang. ABG .1) triang.DEF.
ut max patcbilç.

(111.17.

Ego



                                                                     

i

î

Lnlm Sanctus. 4.4.5»
Ergo triang. ABC --- triang. DEF ,

. in dupl: rat: BCI CF.
(Mari autem fit triangulum ABG ao

DEF , hoc modo viderclicet.
In triangulis fimilibus ABC. DEF.

AB --BC: DE! EF. 4.. V1.
Et petmutando.

A]; -.DE: BCIEF. 16. V.
Arqui pet Confituâionem.

BC-EF 2 EF! BG.
15th AB-- DE: EFIBG. n.V.

Adeoque triangule: ABG. DEF ha-
bent angulum B a) E . 8c latera circa il-
lum rCCÎPrOCC proportionalia : Ergo

fun: e æqualia. ’ a Isa "-
Sir deinde BC no EF.

In triangulis fimilibus ABC. DEF.
AB .....BC: DE- EF.

Atqui BC æ EF pet proiaofitionet’n.

Ergo fAI! æ DE. fwv. .
Adeoque triangula ABC. DEF inter

fe fiant æqualia.
Arqui Un BC 8: EF etiam (un: æqualia.

Ergo triang. ABC ... triang. DEF
:: El BC l Cl EF. .

Kkk3 At-



                                                                     

446 EuchIa
l Arquî alio Dtotum BC. EF.cfica-

dem cum ration: duplicata ipforum lare-
mm BC. EF, ut iupta diânm d! ad
10. Def. V.

Eigo triang. ABC ... triang. DEF
in dupl: rat: BC l EF.

COROLLARIU M.

DE -V

Si tres lino: A. B. C. fnerînt tampon
ticnales ,. cric triangulom X [opta primam a
ut triangulum Yipl’iOfÎ Enfile fupta (cum-

dam , ut prima linea A ad reniant C.

DEMONSTRATIO.
Tres lineæ A. B. C. l’unt proportionales.
Ego AI- C a in dupliicaza rationne A l B.

1319. v1. Arqui X -.Y l’etizm’tindupl: rat: A13,

cum EtgngYc:AlC. . QD-E.
Pao-



                                                                     

l

a îï’â T?

p...N Cr,

Luna Saxrus. 4.4.7 a

Paovosnno XX. nm
. A I. Y’olygam [imita ABHIK. "1’

UDEFG dividuntur in trian- .
gala, que lent ramera agnelin .
fimilia Ô tous homologa.

a. Polygone inter [a film in ra-
tion: duplicata 141mm homologa-
rum AB.COD.

I .. D1 VFz’KVÎDAIIF-zîî

A B C D
DEMONSTRATIO.

N’ai-s: Duâis teâîs 1A.BA. ut&

FC.FD. polygona cran: divifain trian-
ula.

0410:1 autem illattiangula (in: numeto
æqualia, patct ex Scholioptop. 32. I.
quia nim. polygona æquo multa habent

latent. -(yod fin: fimiliafic Ptobatut. a I

. n



                                                                     

a 6. Yl.
5.4. V1.

EÇ- V1.

. mon; -.-FD:AAB ICI).

4.4.8 E u c L 1 n 1 s
In triangulis IKA. FGC. l
Ang. K il) G. 8: lateta circa illos pro-

portionalia. , .
Et o triangulum a IKA. e11 æquian-

gulum 8: fimile FG C. 1
1-30de mode in triangulis lHB HLD.
Ang. H æ E , 8c latera circa illos

proportionalia.
Eroo triangulum IHB cil æquîangu.

lum a? fimile FED.
Deinde ang. KAB me GCDÀ

KAI au GCFJS

IAB æ FCD.
Simili modo IBA’J) FDC.

Etgo tettius AIB J) CFD.

Ergo triangulum IAB e11 æquiangu-
lum 8: fimile PCD. A

Quod fint totis homologa , hoc en:
quod ita fitquodlibet triangulum in une
polygone ad fuum correfpondens in alte-
to. Il: totum polygonum ad totum po.
lygonum , patcbit ex parte (ecunda.

z Pars. Triangula IAB, FCD pro.
bata flint fimilîa. h

Ergoc IA - FC : AB [CD.

ÎIïHno



                                                                     

1:18:89. Saxtus. 44.4.9
.Tum.

Triatigula dIKA. FGC. flint in duplicn. d19. vx.
. ta taiionelaterum 1A. PC.

hoc cit AB. CD.
Et triangula IAB. FED din duplica-

ta tationelaterum lB. FD.
hoc dt AB. Cl).

Ut&ttiangula IAB. FCD in dupli-
cote tationclatetum AB. CD.

Ergo e omnia triangula unius polygoni
ad omnia triangula altetius polygoni (un:
in duplicata rations latetumhomologo.
rum AB. CD.

Arqui omnia triangula iliotum poly-
gonorum conflituunt rota Polygona.

Ergo ipfa polygona fun: in duplicata
tatione latetum homologorum. AB. CD.

Cum autem etiam fingula triangula
unius polygoni ad fingula triangula alte-
tius polygoni habent tationem duplicatam
corundem latetum AB. CD; patetifla
triangula taris polygonis aile homologa.

Q. E. D.
COR OLLARIUM.

Si fuerint ttes teâæ proportionales;
Polygonum laper prima delètiptum le ha-
bebit ad fimilc Polygonum laper feeunda;

* ’ I ’ L vel

e n. V1.



                                                                     

.450 E u c L 1 n 1 s
vcl polygonum laper fecunda le baladoit
ad polygonum laper tertia , ut prima
Ptopottionalis ad tertiam.

DEMONSTRATIO.
Hæc cli- fetc eadem cum demonflta-

l tione corollatii ptep: ptæcedemis.

SCHOLIUM.

CON;



                                                                     

L 1 un Snxrus. "4.7:-
Commode hic demonfiratut

baud inclegans Theorema.
Similium polygonorum X a;

Z . circuitus ABCDE : PSI-11K.
cum lateribus homologis me: F,
fun: in eadcm rationc.

D-EMONSTRATIO.

A-b-F: AlFJB..G: A]F.
C-HZBIG.
. h il: A F.D-ÎCIC: Cil-l. chex.VI.

hocefi AIF.
Em-K: Dl I.

hoceft AiFd
Ergo pet 1 z. V , additis omni-

bus tetmlms primis, uti& omni-
bus fecundis
èAtnflt-Cl-ij FthHrlîK --JJ E.
lia-cil diminua 2* ad cilCuilum Z. l

Q. E. D.

L ll a me-



                                                                     

452 EuCLIst
Pnoposnwo XXI. ITheonx;

Figum ABC. GHl , que ei-
dem figure DEF faut [mâles ,
illæ (7 inter [e futile: "and.

NX”

1E 3’

A

.B

DEMONSTRATIO.
AngulusAæDso G.

.  BaoanH.CaoFaoI.
  Ergo fignræ ABC. GHI. .funt

æquiangulæ 3 8: habcnt Iatera cira
ca æqualesproportionalia . quia
i113 habcnt proportionalia latex-i-

395. bus figura: DEF. Ergo a (un:
fimiles.   .

C

Pro-



                                                                     

Llnna Snxrus. 4.53
PROPOSITIO XXlI. " rhums

x. si quatuor "de AB. CD. EF. 6H.
proportion!" funint, figura fimiIes 413L
and? LF. NH proporttonalu nant. .

a. Et fia nais lima figura fimiiesde-
[aira fiat; fifi: "a; proportionuleq nant.

IN M I18 N0  J ïA BCDEII’GK
DEMONSTRATIO.

p A R s x.
Dan: fun: AB--- CD: EF 16H.

Tr. A31 (a)----Tr. CDK in duplic. rat. fig :CD- a r9. VI-

l . hoceft hl? fi.ArquiD [mu-hmm ctiamin d. r-EF’GH. b1°° VL
lin-go.

Tr.ABl(c) ---Tr.CDK,. ULF I E] NH. Cu.V.

PARS H.
An --- CD in (isbdup. rat.fIlr,iBI , Tr. CDK.

. ho: dt D LFÏDNHÎ
Atqut EF--GH ctiam in fubd. r C] LF IL] NH

Ergo.
A3 5-- CD g E5 1 6H.

L l ç Pro-



                                                                     

454 E u c L 1 n I s
MW paonosrrxo.XXle I

2D c H Wi-angulz , .

l G parfilait-- gamma
A B AB. BF.A inter [aH 1145!"!I muomm,trampoli-

K E F un? exunani-
Ims 141mm AB ad BGé’ CB 4d BE.

DEMONSTRATIO.
Fiat AB - BG : H qualibetl I.
Et CB-BE :2 I l K.

Erit ratio H ad K compofita ex rationi-
bus AB ad BG 86 CB ad BE. vide dû:
ad 5 Def. V1.

Demonfirandum ergo cfi elfe parafie-
logr. AÇ- BF Il H (K.

(lubd fic probo.
AC----BH:(a) ABIBG- BH---BF’(3): CB,BË.H ---- l:(b)ABIBG. x q-K (b): emmi.
Ergonc-g-Bntc):azn. BH--BF au»

s Ego par Il. V.3:3;-   AC-H: BFIK.
«an Etpermutando 16. V.
cm. AC--.BF:H2K. (LE-D-

? Plu-

’***à MW" f7 fiN-MW ’v



                                                                     

Luna SEx-rus.  455
SCH-OLIUM.

Maiori hum

Un ’ c Hfacilitate 8c
cu m apparaux

minon ca-
dem propofi-

Gtio demon-
firabîtur in

numeris ,
B

parallelo-
gramma AC.
BF ponantur

E reâangula.
SîtŒlî AC latus AB :0 5.

BC I) 3.
°Erît Ares :1) I5. D aDcindeL-JiBF latus BG 30 z. Ë °

Latus BE 80 4.
° EritArcn æ 8.

rErgo: (fic-DEF: area 15 lat. 16
Atquî ratio compofita ex rationibus 5

l ad 2&3 ad 4. etiam de: d Ë (en ratio- hlm;

nem 15 ad 8. nErgo ratioŒ AC ,. ... C] BF CR com-  
polira ex diâîs rationibus 53cl z 8: 3 ad 4.

043. p. -

A5

Proi



                                                                     

4.56 Eçcnxbn
* ’ Paovosnn o XXIV.
vThesz ’In armai parallelagrmm dl.

parallelograinnM F K. HE . que
circa diamanta» faut, éden. AC
à inter [e [untfimiliL

A F Bf

,oz.D E- Itx r.
Deuonsr’nurlo.

In triangulis DAB 8: X.
Angulus O efi commuais.

"9.1; S aï) T.(75:4 Ergo Y b æ C.
Adeoque rriangula DAB & X (un!

æquiangula 86. familial.

Éden



                                                                     

Luna SEXTuS. 4.317-
Eodem modo probatur trian-

gula DIB 8c Z efiè fimilia. I

ErgoAD-.DB:HD!DGfi V1
E: DB-.DI:DGlDE.4°  

Eritq’ue ex æquo 2 2.. V.

AD.:- DI : HD[ DE,

Similiter etiam probatur reli-
qua Iatera 6ch proportionaha :
Ergo Parallelogramma AI. HE,
fun: fimilia.

Eodcm modo etiam deman-
flratur AI.& F K cire fimilia.

Ergo HE 8c FK °funt inter fc c u. v1.
fimilia.

Q. E. 1).:

Mmm I Pro;



                                                                     

4.58 Euchxs
(«51.7. PROPOS un o XXV.

Confiture refîilineum L que!
fit fimile [imiliterque pnfinm da.
to rembarra A 9 à taqua]: alttri
data B.

,mAc  Dé.
m

N.
CONSTRUCTIO.

, I. Ad dati rcâilinei A lams
fi 43-1- CD. fiatŒCEæ aipfi A.
544-? 2. Super DE fiat ETKJDB.

  3. Inter CD 8c DG quæratur
5 ’3- VI- c media proportionalis DH.

4. Super DH feu ipfi æquali
IN . dcfcribatur rcâilincumrL

0 l.

F 3.1



                                                                     

. Luna. Snxrus. 4.59.
dfimile ipfi A. ’ d 18- IV-

Dico L efle rc&ilineum quæ.
fitum. -

DEMONSTRATIO.
Pçr confiçuétioncm (un: pro-

pomonales CD. IN. DG.

Erg)e CD.-DG : A IL. l e c";
AçqulfCD-DG :1 C] C1513 DK. Pu

. . ’ LV1.
  ErgosA-LzL’ÈCEIEÈDK. un;

.AtquiAœŒCE.
Ergo LaoDîDKao B.

Cum autem L par conüruüio-
mm fit fimilc A . pater L cire te- 4 ’
étineum quæfitum.

.Minm z Pro-’



                                                                     

4.60 E u c L 1 D 1 s
PROPOSITIO XX’VI. *

îlien. x 9

B E ,F c 9’414!ka-
grammafimi-

G lia ÂC. CF:H habemia com-
munem angu-

A D 114MB, circa
eandem diamantin: B? confijîunt.

DEMONSTRATIOÇ
Si adîlerfàrîus nage: dîametrum BD

°tranfire pet I , trahfeat pet alîud punâum

’ n H : tum duâa HE parallelz BA.

:14. v1  Erit BA 3-- AD : BG l GH.
b?" AtquiBAb-AD: BGl GLpopuli

Ergo c (3H æ Gl. Pars a: totum z
c7. Vcl quod efi abfurdum.
"’ v’ Ergo diameter non tranfit pet H. Ea-

dem autem demonflratiolocum habet in
omnibus punétis lincæ GI , quandiu fc:
inter H 8: Imanet aliquodintervallum;
Ergo (univerfim concludendum efl dia-
mctmmmnfire par pan &um angulare I ,
adeoque duo parallelogrnmma AC. CF:
circa eandem dîametrum coufiflere.

Q En
Pro- r



                                                                     

Luisa Snxrus. 461
PROPOSITIO xxvn.xxvul.xx1x.

Hz pralinez; tyronibu: défici-
le: . (7’ nullius fare ajax fimt.

PROPOSIT 10. XXX. m ’°* 

c B Tropafi.Mm re-
I G H («74773extrafin

ac media
1) E A F ration: [e-
mre in G1.

CONSTRUCTIO. "Il m
Dividea A8 in.G , ut E fubtota A3

a: minorifegmcnto BG fit il) D majoris
fcgmenti AG.

Dico faâum cfle quod quærîtur.

,DEMONSTR ATIO.
EAB.BG æ a AG. AG.

Ergo I7. VI. ’
Latera (un: rcciproce proportionalia. h.c.

AB. ---- AG :. AG l BG.
Adeoque Mine: A in media 8: extrc- b g ne:

mantione fc&a CR. V1.
M m m 5 Pro-

l



                                                                     

465 Eucnmu
mon; P R0 vos 1 T 1 o

Si a lateribus trianguli "au.
guli BÀC’. figuræ finale: quam-
que defcribanrur . erit i114 que an-
gula rafla A opponiîur æqualis

l Mu: reliquis fimul fumptix.n

K
G

n A

E

 DEMONSTRATI0.
Égérie fuper AB. AC. BC. ponuntur

l" fimiles; ergo a habent inter (e rationem
"a . duplicatam laterum’homologorum AB.

AC. BC, hoc efi inter fe fun: ut Un
AB. AC. BD.

Arqui [la in (un: inter fe ut fit

347.!. DBCbŒ) Bris A3: AC.
Ergo figura (que: BC æ figuris rapt!

AB. AC. Scho-



                                                                     

LIBER. Snxrus. 4.6;

SCHOLIUM.I.
Quod in prop. 47.1. demonflratum

efl de folis qnadratis hic univerfim ap- I
plicatur quibuslibet polygonis fimilibus.

SCHOLIUM Il.
Potefl hac propofitio generalîrer , ut

etiam involvat prop. 47. I. hoc mode
demonflrari. -

Sun: proportionales par z Cor. 8.VI.
BC. AC. CK Ut 84 EC.BA. BK.

" Ergo pet Coroll. zo. V1.
Fig. ab BC ,-- F53. ab AC z: BCj CK-
Fig. ab BC -Fig. ab BA : BC I 8K-

EtC invertendo.
CK- BC z: Fig.ab AC l5g. abBC.
BK- BC: Fig. ab BA [fig abBC.

l Erjt par z. V.
BKUFKCw se: Fig. abAB 4.

Hg.ab AC. l Fig. ab BC.
Atqui mg. KC :0 BC. A

Ergo Fig. ab AB 8: AC a) Fig.ab BC.
s Quarc fi m: figuræ (un; quadrata , cri:

P’°P.-47- 1-. . . .
. 81 veto ah: figura: firnxles en: 31.’VI.

Pne-



                                                                     

’ flacon:

I191.

4.64. :EUCLIDIC

PROPOStanXXH.
Si d’un triangula ABC. 9C5:

ad angulum Cconjunfia. duo la.
tera AB. AC ’ [néant parallela
Minibus îDC. 9E1? latent circa
angulos A. T. proportianalm 3 tu»;
relique illorum latere: BC. CE,
une": fadent [imam refiam.

a» AXA.

DEMONSTRATIO.
Angulus A 30 a ACD. propret

parallelas AB. DC. ’
Angulus D un aACD, propter

parallelas AC.DE.

Ergo ang. A æ D.
Cam autem latera’circa angu-

los A 8c D (in: proportionniiq.

- - eut



                                                                     

. il 1L1 une. ,S nxr’u s. à» 4.65

erit triang. b ABC æquiangulum 55,",
.triang. DCE. I 4 - .
Adeo uean .ABCAD. DCE -
e q An; A æ mon.

A ’Ang.A&ABCao-roçiAcmA
ACB ,ACB ’

4
Tres ang. A. ABC. ACE æ

duobus ACB. ACE.
cAtquitres A. ABC. ACE æ tsu-

2 Rems. v . ’

Ergo etiam duo ACB. ACE
a) z Refiis- ’

Adeoque sont: (ibi me... .
djacebunt in direétum. a ,4, 1.

NnnA - Pro-



                                                                     

4,66 Eucntnu
33"?" PROPOS l no XXXUI.

1. In æqualibn: eireali: mg;
li five 4d peripberiam z! à .
five ad centra 7) (7H, fient in
eadem ratine cum armés: quibus
infillunt BC.FG.- .l A

.2. Et Sefiore: 39C. FGH.
1 eandem mm armâtes [même ratio;

M’m A A

DEMONSTRATIO.

Pa a. s .1. ,
Si anguli D 8: H ad centra tînt

æquales; erunt arcus BC , 8c FG
cnim ( 2 6. I Il.) inter fc æqualcs.

. Fiat



                                                                     

L une. Snx’rus. 6’467

Fiat jam angulus GHK æFHG
adeoquc FHK «lupins FHG hoc
efi BDC.
V Tarn arcus GK erit go FG (pet

eandem. 26.- I Il) 8c reçus F GK
A du lus ipfius FG hoc BC.

odem mode fi fiat aicus KHL
:0 GHKC F HGæ BDC aden-
qüe F HL triplas BDC , criam
probabitur arcum FGKL cire tri;

plum arcus BC. , C i
E; o hinc univerfim concludi-

nus anguli D.&H. fintæquales.
elfe arcus BC. FG æquales : Si
anguli D 8e H (in: inæquales.
etiam arcus effe inæquales, 8: hoc
iuxta quam libec multiplicatio’
nem .’ ut nim. û H fit du lus D
ctiam arias FK fit duplus z fi
angulus H fit triphgs D. 8: arcum
FGKL 8: ipfius BC fit triplus: &
fic in infinitum: id ued idem et!
ac anguloscum arcu us cire in ca»
dem ratione.

’ EtquiaanguliAÆÆuntfemif-

N un a l’es



                                                                     

A .* un 2x5 ;

4.68 EuciLIDu’
les angulorum fD. H; etiàm iHi
min arcubus eandem habcbunt
tationem.

V P A a s "z.

Hæë ex pritna parte facile de?
’ ducitur. Se&0rum DBC. HF G:

x.

’anguli G &"H’funt æquales: ergo

arcus BC. (F G: 8: latefa DE; DC.
aequaliaiHF. HG : ergo fi fuperë
ponantgg çongr’ucnçz Ergo Seéto-

res DBC. HFGernnt æquales.
3 ’Similitef fi angulus GHK fit J)
Fil-16: fe&qres congruentndeo-
que Seâor GHK a) fe&ori PHG
hoc BDC : Ergo (câpr’PHK du
Plus erit feétoris FHG fi BÈC.

L Eodem modo fi fit angulus
f HL triplus 7D, Crie arius FGKL
(triplus BC : ladeoque Seâor
FHLKG triplas .feâoiis BîDC:
&ficininfinitum; Q.E. D.

FIANIS.’


