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L ILLUSTRISSIMIS ,  C OBILIS-
SIMIS , AMP LISSIMISQUE

ACAD. LUGD. BAT.
Curatoribus,

D>JACOBO

BARONI de WASSENAER,

'DOMINO pe OBDAM, HENS-
BROECK’,” WOCHMEER , SPIER-
DICK, ZUIDWIJCK, KERNHEM,
TUKELO , LAGE; NOBILI HOL.-

. LANDIZ; MILITIZ EQUESTRIS
BELGICE. SUB MAJORIS GENE-
RALIS NOMINE :PREFECTO;
URBIS WILLEMSTADII, CLUN-
DER, SUBJECTARUMQUE AR-
CIUM GUBERNATORL °
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D> CONRADO

"BEVNINGEN, J-C

REIPUBLICZ AMSTELODAMENSIS
VIRO CONSULARI, ET APUD
POTENTISSIMOS REGES NON
UNA LEGATIONE FUNCTO.

D> CORNELIO
TERESTEINvaHALEWIJN:

" REIPUBLICE DORDRACENZ CON-
SILIARIO : ET IN HOLLANDIA

- FRISIZQUE CURIA SENATORI
ORDINARIO, '

*  Eoruma.
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Eorumque iCollcgié Amplifli-
mis Reipublicz Leidenfis

CONSULIBUS

D.JOHANNI van BANCHEM.
Prafidi,

D. DANIELI van ALPHEN.
Jc

D.JACOBO VROMAN.

- D. CORNELIO WITTENS.
J. C.
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Nec.non
Prudentiffimo atgue Confaltif-
JSimo VIRO

D> JOHANNI

VAN DEN BERGHs

.. ILLUSTRISSIMORUM CU.

RATORUM COLLEGIO A
SECRETIS.

 Salutem & Felicitatem
precasur

Henr1cus Cogrsius.
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DEDICATIO.,

C Ireumppicienti sy ,
~ quos  Patronos ygp,
buic Enclidis edityon;
tligerem , fatim Vifum ef reZe
me faéi’urxm > [ eam Pobis |
VRIILLpS TRISSIMI,
offerrems, Vefirumaque nomen ve~
ts tuselayy prime pagine in.
 [iriberem, Cum enim Ceiebem'-
- o Profeffornm bewevolm.
i uvemtutery. i alma, qua

Wi tam praclard & plas
9%am paterns (ird gloriarar
doceam deademmig > Jamague o
babor; P wlguot wwmos viribus
T 3 ‘ mew
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DEDICATIO.

mieis pars incwSuerim vigilantia
ac fedulitate, peccaturum me in
Perjonas Veftras credids, nifi
ad Vos, ea gua par eff obfer-
vantia deferrem , que sllufirando
 Mazhematicorum facile Princi.
pis wti equidem [pera, infervi.
tura funt; queque Vobisvelob
banc folummodo canfam deben.
twr , quod in Vefira nata fint
Academia, juxta Axioma quod

&' Furifconfultorum filis' mobss
traditum , illa que.alieno fundo
inedificata funt | iffins fundi

Jammo  cum jure adjudicavie
domino,

14




Df.DIC ATIO,

dimino. Fateor multos ¢3 pre

cpue eruditionis Viros fefe in
boc fladio exercuiffe, wt temeri-
tatss vedargui poffe videar ; at-
tamen, Virs Unfiriffims , per[pi-
cetis me illorum vefligia fequn.
tum , qualicunque hac mea
diigentia eﬁécz]]é ) W quam
plurime  borum  Elementorum.
Mropofitiones | qu 'pralix;;' ac
dificilioribus  immetfe  demon.

Brationibus, multorum Tyronum

Pipfo, utajunt, limine reflin.-

guebant ardorem , nunc facilius
Y willo fere megotio intelligi

. Paﬂint.



DEDICATIO. |

| poffine.  Quod fifelix adeo fim,
ut bic meds conatus Vobis, Viri
Hiufirs[fimi , non difpliceat , cal-
‘car mibs addetur ad meditanda
Sublmiora, quibusillorum , qu
bauftss jam Elementis ad altsora
sdfpirant , conatus adjuvare,
quantuminme eff , adlaborabo.
Vobis autems Viri Uluftriffimi ,
me ¢ fludia mea commendare
audeo, Deumque multum vene.
ror, utVos Retpublice ¢8 Aca»
demie bono diu [alvos cffe velry

. Pre.
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PREFATIO
A D

LECTOREM.

ELemehta demonftrare aggre-
dior Euclidis, Iluftris Ma-
thematici , qui tum propriis in-
veatis, tum abaliis inventorum,
quzpaffim difperfa jacebant , col-
letione & jufta ordinatione Ma-
gai adeptus ' Geometrz nomen,
de omni Mathefeos optime me=
fwseft fludio: id quod abunde
teftatum faciuat tot do&tiflimorum
Viorum commentarii, quibys
hzc Elementa , quorum utilitas
Paucos latet, per mulracelebrata
fune fecpla.
Admirande fane funt Theo-
num, Proclorum , Commandi-
A N0«



PREFATIO.

norum , Clauiorum , Bettinorum,
& aliorum nominis haud obfcu-
ri  Mathematicorum lucubratio-
nes, quz adeo fertiles funt ac
dilucidz, utuniverfze Mathefeos ,
" quantum imo plus quam fufficic,
exinde depromi queant fundamen-

ta. Quare ego, nealtum agere

videar & aliorum folummodore-

petere dicta, quod ‘rem ipfam
{pe@at & hujus Opufculi, quem
intendo, fcopum paucis eloquar,
Omaium Mathematicorum, qui
in horum Euclidis Elementorum
dilucidatione & demonftratione
pofteritati fuamprobare {ategerunt
induftriam, non una eademque
obfervatur methodus ; aliis qui-
dem veterem & ab Euclide tradi-
- tpm nebia {ervantibus ordinetln:;

- aliis




PREFATIO.

aliis vero non mordicus ifti or-
dini inhzrentibus, {ed veritatum

iis comprehenfarum- maxime na-
turalem contemplantibus concas

tenationem, Ego neglecta pofte~

tiori hac demonftrandivia, illo-
wm, qui Clariffimi Geometrz
authoritate ducuntur & veneratio-
ne , caftia fequor ; in quorum
partes me vel unica hac trahit ra-
tio, quodillis, qui horum Ele-
mentorum notitia jJam quodame
modo funt imbuti, ad fublimio-~
12 Veterum  Mathematicorum e-
volvenda opera faciliorem longe
fuppeditare mihi manudu@ionem
Videantur& aditum, Licet ab al-
tera parte minime fua lande defti-
twendi fint, qui liberiorem ineun=
tesviam& rerum iplarum, quan-
: A2 tum
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PRAFATIO.

tum fieri poteft, naturalem fe-
quentes ductum, proprio ingenio
& ratiocinio - Iltare maluerunt
quam Veteris ;urarc in Verba Ma-
giftri. |

~ In quo laborum genere haud
poftremo loco collocandi funt
clarifimus Chriftophorus Stur-
mius & Ignatius Gafton Pardies,
quorum alter natione Germanus
in fua Mathefi enucleata , alter
ex Galliis ortum ducens in fuis
Elementis Geometriz, non folum
Euclidis omnibus, verum etiam
precipuis Apollonii & Archime-
dis demonftratis theorematibus ,
haud exiguam {ibi apud pofteros
gratiam conciliabunt & laudem.
Cum autem haxc Methodus , ut

modo dixi, nos ab Antiquorum
de-




PRAEFATIO.

demonftrandi fontibus - alienos
reddat nimium , prafcriptum Eu-
clidis potius quam alium fequi:
placuit ordinem ; cui tamen me
non ita mancipare in animum in-

duxi meum, ut illum utlo in lo-
co invertere nefas duxerim : Si-
quidem Benignus comperiet Le-
¢tor me non raro in demonftranda
aliqua propoficione fequentem &
nondum demonftratam vocare in
“auxilium; quam tamen transpo-
(tionem haud mediocrem affer-
re facilitatern non minori cum
brevitate conjun&am videbit is ,
qui infpicere dignabitur noftram
demonftrationem ad 5 Libri I pro-
pofitionem , eamque conferre cum
Clavio, aut aliis, qui huic Pro-
pofitioni multo plus quam altero

A 3 tanto -

.



PRAEZFATIO.
tanto longiorem accommodarunt
demonltrationem; cujus prolixi-
tas multorum tyronum vel maxi-
mam in difcendo frangit conftan-
tiam; preterquam quod fuz de-
monftrationi immifceant 2quali-
“tatem angulorum infra bafin, cum
duo zqualia produ&a fint latera:
qonz tamen xqualitas iftius Pro-
pofitionis primarium minime fa-
cit {copum. Cui malo ab omni
.parte noftram demonftrationem
remedium afferre putamus. Nec
“huic tranfponendi methodo fcru~

pulum Mathematicorum ﬁgic ri-

gor, qui Paralogifmos, Princi-
pii petitiones & fic di&tos Circu-
- 10s evitandi ftudio omnem fuam
vim referens acceptam, priorum
per pofteriora haudquaquam ad-

: | mit-




PRAFATIO
mitic demonftrationem. Sic e=
him noftris ordinatis demonftra-
tionibus, utpropofi tiones przce-
dentes ope {equentium demon-
fratz, barum demontftrationj vi-
¢e verfa non iterum ianferviant ,
in ity {copulum impingendi
ne minimo quidem laboramus
periculo, Caterum iplis Demon-
fteationibus Methodum ‘Algebrai-
cam applicuimus quodammodo,

itatamen ut a tyronedebitam non

relpuente artentionem facile intels
ligi poffint ; prafertim fi pagi-

mam, quam {ignorum , quibus

utimur, dabimus interpretem &
huic prafationi immediate fub-
jungemus -infpicere non recufave-
rit: quo facto totius plurimarum
propoficionum  demonflrationis

. curfum



PRAEFATIO.

curfum nullo negotio ftatim com-
prehendet.

Problematum quidem conftru-
&iones ita difponimus, ut fingulz
illorum partes vel primo diftin-

guantur intuity 3 Theorematum -

vero propofitionem ftatim diftin-
&a, f1qua delideratur, excipit
praparatio, qux claramac perfpi-
cuam comitem habet demonftra-
tionem, ut ficomnibus & Proble~
matum & Theorematum partibus
fatisfaum ficabunde. Quid au-
tem porro in fingulis Libris, pr-
~ fertim quinto, przftitum fic, non
meum {ed zquum Benigni Lecto-
risefto judieium. Cujus tamen fi-
duciz cam non poftulo interpreta-
tionem , ac fimihi ipfi perfuadere

velim provettiorum ad alteriora

afpirdnti

.y




PRAFATIO.
alpiranti nihil hic defiderari curio-
fitati; cum non fercula do&orum
palatograta virorum condire, fed
Tyrapum Mathematici ftudii cu-
pidorum vota qualicunque hoc
meo implere labore unicehabeam
infcopo; quem 1 mihiaflequi de-
r, tum?ub idonea forma edito-
rum, quorum jam diu laboravi. -
mus inopia, exemplarinm defe-

&um {upplendo;tum quam pluri-
- mashorum Elementorum propo-
fitiones noxio prolixarum nimis
demonftrationnm "nundatas invo-
lucro, in clariorem, ut fpero pro-
ducendo fucem; abunde futurum
puto, quod mihigratuler. Hifce
vale, Benigne Lector,& f1 quid hoc
opufculum continear proficui, in
tuam verte commodum.



EXPLICATIO
N OT A RUM

NE Tyronum in demonfirando
ardorivel minimam injicia-
mus morsm, datam in Prefatio-
ne liberamus. fidem , illique nota-
rumac (ignorum, quedemonfira-
tionum brevitati infervire feci-
mus s fignificationem (ubjungimus.

I.
Nota 0 fignificat equalitatem;
ut A0 B, 1dem eff ac fi dicam A.
ef equalis B.

2.

Nota < indica;maforitatem;
quare fioccurrat A < B, intellige
Aeft major quam B.

3.
Signum > minoritatem expri

mit: quare 4> B fignificabss A
¢ minor quam B,

4. Nota




Explicatio Notarum.

4o

Nota - wel plus [ignificat
Adduionem 5 adeog. A B, idem
ftac Acum B, vel A& B fimul;
vl Biph A addendumeffe.

5.

Nota = fen minus (ubtraitio-
wem dicit : ut A —— B fignificet
Aminus B: vel A dempta B
vel B ab A fubtrabendum effe.

6.

Sivccurrat alicubi bec formula.

A 0 Bj

 DxC/ A.

A+Do B - C. -
intelligendum eft abuna parte, A
&D debereaddi, ut etiam ab al-
tera parte C addendum effe 1pfi B :
O tum priorem fummam A -~ D
efe equalem pofteriori B - C.
per Axioma feilicet primum.

* 2 ' Y3




Explicatio Notarum,

7.

Si wero [efe offerat talis defi-

gnatio
A B')S ,
D o C.

A DxB-—-C.
illa fignificabit’ ab una parte D
[ubtrabi debere ab A5 ut & abal-
tera parteCa B, & tumprimum
refiduum A——D pofleriori B —-
C effe equale.

8.
Eadem formula etiam non raro

occurret applicata fignis <&'>.

hoc modo.




Explicatio Notarum.
& tum intelligendum ef? ;)a/l fa-
tam additionem fummam A D
ofe el maforem in [gno < wel
minorem in figno > quam fumma
C.

B
Nec aliter i locoy 4 actnmt)'
S vel § (demotabirur refidunm

A~+D effemajus in figno <wel -

minus in figno > quam reliduum
B—C.idquod ex numero 7 ﬁmm
aucit fundamentur.

9.

§i in materia praportionum [a
offerat.

A—-B= C/D.

Velin numcris

denotat quam‘:talem A [efé habe-
read B, ficut C (¢ habet ad D:
velnumeram 4 [e babere ad nume -
ram8, ficut 3ad 6: adeoque ifia
quatuor effe proportionalia.

* ‘3  xo. Li-



Explicatio Notarum.

10.

Litera X cum duobus punitis
utrinque notata hoc modo -x -
[fignificat multiplicationem : ut fi
occurrat A -x- B, defignar A4
- per B multiplicandum effe, ut ita
fiat rectangulum AB. Eodem modo
4 - x- 8 fignificar 4.debere mul-
tiplicar: per 8: que tamen mul-
tiplicatio mon (emper abfolvitur ,
ut clarius pateat ex quanam mul-
tiplicatione aliquod produltum fit
generatum.

II.

Nota O, cujus omnia latera
. funr 2qualia, fignificat Quadra-
tum: wt O AB idem eft ac Qua-
dratum AB.

.12

- Nota, cujus latera funt in-
«qualia , denotat Parallelogram-
wuwm Rectangulum, wvel fimplics:

ter
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T e vl sy

Esplicatio Notarum.

ter Reclangulum; ut fi occurrat

CD, idem erit ac Reclangu-
lum CD.

. 13
Nota ) fignificat radicem als-

‘cufus quantitatis ; ut ) AB, de-

notat ex AB exthandum effera-
dicem: fimiliter J 12 valt, ut ex
12extrahatur radix , que non a-
fiter quam per ) 12 (eﬁgnatar.

14 _

In demonfirationibus mon paul
¢is quedam litere occurrumt 5 in-
fra feinvicem [cripte, cumlines
mermedia; quodubique in genere
lpnificat inferiora [uperioribus ef-
Je ¢qualia ; ac proinde inferiora

© locum fuperiorum effe fubffituena

da ac wfurpanda: quemadmodum
hoc in [pecie etiam motavimus ad
demonfirationem Cafus 3. Pro-

. pofi. 35, 111, 1d quod etiam ixn
propo.36. 111, probe motandum.

Sis



Explicatio Notarum.

Similiter in Proportionibus hoc
objervandum eff bene y quandy
una quantitas collocatur [upra a.
liam: tnnc inferiorem legendam
effe pro fuperioris cum fupponan-
tur inter [e aquales effe : Exemplo
Jit demonfiratio propofitionis 3, VL
que eff pag. 4 @. que fic havet s
 Tri.Z—=Tri X= AE/BC.
. “feuY. :

dicendum eff Triangnlum Z [e ba-
bet ad Triangulum X boc eff Trian-
gulum 1 : ficut bafis AE [ babet
ad baftn BC.

15.
- Pro citationibus marginalibus
notandum primum numerum i
morem fignificare propefitionem ;
fecandum vero magorem denotare
. Jibrum: ut 4.111. quantam pro-
pofitionem Libritertii dicit : & fic
Dorro in omnibus aliss., '
- U

o

N
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EUCLIDIS

ELEMENTORUM:

LIBER-PRIMUS. _
CVm {cientiz nomen folum-

‘modo mereatur illa i:ogni..

tio, quzex certis & indu- -

bitatisdedu&ta principiis, omnem
vel levifimz dubitationis difcu-
tit nebulam ; Mathematicz pro-
cul dubio difciplinz maximo cum
jure hoc fibi vendicant nomen.
Cum enim in aliis difciplinis tam

fzpede conclufionibus non aliam

ob caufam quam - principiorum
ambigmtatem contentionss ferra
reciprocetur 5 Mathematice vel

ripiunt, quod conclufiones of.
ferant, non ex verifimilibus &
affenfum emendicantibus, fed ex

 fimpliciffimis & inconcuflis dedu-

&as principiis, Quid enim' certi-
ST A

“ob hoc folum illis palmam pre.. /

tu.



3 Eucrnip1ts
~ tudini & wveritatis * propagationi

magis contrarium, quam 1n ali-
cujus materiz. pertratatione .de

_varia & nunquam fere fibi fimis
li vocum fignificatione fepius re-

petita difputatio 2 Quid nos in
majorem circa ‘conclufiones deji-
cit flutuationem, quam fi illas

fuperftruamus aflertionibus aut -

temere aflumtis, aut non proba-
tis? quorum unum f{icontingata
veritate . recedentes in turpiffi-
mum incidimus - errorem ; quod
{i vero alterius femitz prementes
veftigia veritatem aflequimur ,

non firmum noftrum ratjocinium .

fed cafum nos eo deduxifle certa
certius exiftimandum eft.

A quo duplici vitio Mathe-
matici fefe omnino prz(iterunt
liberos , tum Definitionum fua-
rum claritate omnem vocabulo-
rum & terminorum, .quasin de-
montlrationum progreflu adhi-
bent, ambigaitatem tollendo's

o , - - tum

N

r




tum premiffornm = Axiomatum
evidentia & naturali certitudine
firmiffimum - demonftrationtbug
{ubftruendo fundamentum. -

- Hine eft quod ftudia: Mathe.

matica, ex primis-& fimpliciffiz
misemergentia principiis ad tamy
fublime perfectionis faftigium
-proveda cernere licet. Hinc eft
- quod ille fcientiz, quz in fuo
initio& quafi nativitatis momen-~
tohumi repere & pulverem lam-
bere videntur, relifta terra per

. aerem volitantes, ad ipfum Coes

lum afcendant, illiusqué aliisin<
accefla arcana inconcuffis. calculi
fuifubjicianc legibus,

Horum autem Principiorum ;

quibus tota Mathefis orcum,, pro. -

. greflum 5 . omnemque :qua emis
net evidentiam. acceptam refers
1e &bet, genera funtitria:' Des
finitiones, Poftulata »/Axiomarg,

AR R

Az 1.Puni

Liszr Primus. ¥

Yy
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4 _ Eucripis. .
"DEFINITIONES,
1. Punitum eff ..cujus pars

\

wulla.

. Facile concipimus tale pun@um in

rerum natura minime dari, - Quicquid
enim eft, ant ad Spiritum refertur aut

ad corpus: nemo autem facile fibi per- -

fuadebic fcientias Mathematicas Spiri=
tum aut res fpirituales & omni materia
carentes pro fuo fubjeo aflumere, cum
agat de corpore quatenns menfuram & ad
alia corpora proportionem aliqiam ad-
mittit : “unde patet omne pun&um quan-

.tumvis parvum concipiatur , pertineread

corpus , efle iplum corpus & zque ac cot-
us trinam admittere dimenfionem , fc.

. Fongitu"diﬁem latitudinem & profundita-
tem: licet enim pun@a poffint occurrerc
adeo minuta, ut harum dimenfionum

" accutata diftin@io vel intenfiffimam fen-

fuum fallataciem, longius tamen paten-

tem vimnofirarum cogitationem non ef-

fugiunt ;. cum-femper 1n illis. deflifuere

~ liceat partem dextram a finiftra, {uperio-
“rem ab inferiori.’ ) ,

~Si vero ab illis pun&is in noftra co-

\ L g

g SN

» ~y /




Lizer PriMUS. - §

'iltatione trinam iftam _dimenfionem ab-
rahamns, eamque licet iftis propriam-
& femper inhzrentem , inillis non con-
fideremus 5 obtinemus pun&ta Mathe-
. matica; quz ad fenfum noftrum relata
acutifime acus impreflo veftigio aliquo
modo- defignari poflunt , in quo fenfus -
dubium relinquunt, utrum longitudo la-
titudinem fuperetnecne, anvero latitu-
do longitudinem excedat.: & utrum quz-
libet ex his profunditate it major.

2. Linea vero longitudo latitus
" divis expers.

A——B

Quemadmodum a parte rei non da’
tur: pun&um omni " prorfus’ dimenfione
carens,, ita nec datur linea longitudinis
tantum capax : quare etiam per abftra.
dtionem in.linea unam tantum confide-
numus dimenfionem fecundum’ longitu-
dinem, fepofita latitudine cum profun-
dite. Ad cujus confiderationis imita~
tionem in communi vitz ufu wlnam ré~

’ A ’ T \' bﬂs'
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é . Bucrip1s -
bus menfurandis felummodo :ppﬂca-
mus fecundum longitudinem 5 reliquis

" dimenfionibus in lantudmem & proﬁmdl-~

tatem negleQis.

Czterum linex generatlonem hoc

modo concipere licet. Si confideremus
pun&um quoddam in allquo loco con-
ftitatumn inde -moveri incipere ; ita ut
motus fui vifibile. relinquac veﬁlgmm,
illud nobis exhibebit lineam hoc modo
generatam,

Quia autem illud punGum ab uno Io L

co ad alium moveri poteft vel per viam
reétam vel per curvam, utivideréeft in
lineis AB. C D, inde oritur linez di-
vifioin ReQafiivél Curvam. e

Linea astem temzm funt
pmﬁa.

Hcc facile mtelhottur ex linez. jam

allata generationes quod nimirum ident .
jHud pun@um qued in'principio fui mo- .

tus erat in loco A vel C, in ﬁne per-

‘ venigt ac fubf ﬁat in loco B vel D

G Lineareia eﬂ s QUL ex .eqmi—

/ua interfacet puuita.
Vi cl»

ooy il




Lizer-PriMuUs. 7
Vel cujus pun&a extrema obumbrant

omnia media o
Vel minimaearum, quza punétoad

puactum duci poffunt.. Juxta.Archime- -

dem, _ ¥
Ex quibus per definitiones contrarias

 gucile innotefcit quenam {it Linea curva.

5. Superficies eft que longitu-
dinem latstudinemque tantum ba-

et

A

h.

. C

Sicut non datur punGum cum nullay
nec linea com una tantum dimenfione,
fic etiama parte rei non datur fuperficies
cum duabus 5 fc, longitudine & latitu-
dinetantumn ; feclufa profunditate ;. quar
idcirco noftro-tantum cogitandimodo a

sy

- reliquis feparatur ac in corpore non con-

fideratur, ; Sg-



"8 Eucrip1s:

Superficiei autem generationem hac
ratione concipere poffumus. '
_ Cogitemus pun@um A verfus partes
inferiores motym def¢ripfiffe lineam re-
. &am AB; deinde eandem lineam AB
moveri incipere verfus partes dextras,
‘doneclinca AB perveniat ad locum DC,
‘Patet ifto motu punGum A defcripfiffe
lineam AD, & pun&um B lineam BC;
quemadmodum etiam omnia pun&a in-
termedia linez AB fuas lineas defcrip-
fiffe concipiendumeft : utex tali motu
linex AB generata fit Superficies
ABCD, -

6. Superficiei autem extremas

[unt linee.

Quod facile innotefcit ex illis qua -

circa fuperficiel generationem modo di-
&a funt. .
Quemadmodum autem antea pro di-
verfa motus via vidimus lineam genera-
riaut Re@am aut curvam; eodem etiam
modo per diverfum lines motum fu-
perficies delcribitur aut Reétafen Plana
~aut Curva,
CoT T 7 Pla~.
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7. Plana ﬁ:perﬁms eﬂ qu .
ox £quo fuas mterjacet reﬁas. -

Quz antea de linea re&a dx&a ﬁme,
fnmhterhmapphcan poffiine, -+
Hinc nullo negotio intelligitut quzl
nzmﬁtfupcrﬁclcs curva, % :
Tl L} IR S
* 8. Planus - autem angwlus - off
duarum linearum in plano fe mu’
0 tangentium & iom indirectun
Jucentium, alterifis adqltemmm-
clenati, :

. Lty
.

Ad eonﬁxtuendum angulum planunq
feaangulum in fuperficie, requiritnr,
L Ut duc linex fe mutuo tangant.
: B

z.Ut’
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2. Ut non jaceant in direQum, fed
timvaad alteramincline,
Quemadevodum-utramque hanc con-
- ditionem cernere licet in angulo CAB,
pbi dug linex AC. AB, fc invicem
tangentes in pun@o A, non jaceit in
direGum ;- {ed ad fe mutuo inclinant. *
Non adtem pauciores riec plures duae
bus adangulum planum exiguntur lincz:
» Non pauciores,, quia fi unica ifta li-
nea dividatur in duas, duz illz fibi ja-
ecbuntin direStum; id quod repugnat fe-
gundz conditioni, R
" “Non plures, quizex;grtertia AD,
fi cum reliquis in eodem fit plano, non
unum fed duos faciet angulos DAC,
CAB; (i vero fit extra planum reliqua-
eum linearum, non angulum faciet pla-
pum, fed folidum, cujus Definitionem
Euclideslibro x1. tradie. .
Quia jam natura anguli plani conflftic
§n duarum linearum ad fe invicenr incli-
patione, patc;t__;nguliglicujus’quantitatem
non confiftere in majori vel minori lon-
gitudine linearum : fed tantum in_illa-
yum majori vel miporiinclinatione dua
enim linex majores eandem poffunt ha-
bees inclinationem ¢um dnahus min:uri-y
T ) $s

.
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bus, minime mutat2 - angull quantitate,

Deinde notandum Gegmét?::':d de«
fignandum aliquem angulum tres adhis

bere litera 4 quaram media punétum

denotat 4d quod linez angulum conti<

nentes concurrunt, Ut ad denominand

~ dum angulom qui ad punétum A, con-

ftituituraduabus lineis AC.. AB. {eribis
tor angslus CAB = vel .ab. altera patee
agulus DAC . eft qui in: pun@o-A fie
alineis AD. AC.

Nos dutem brevitatis: & perfpicpleatis
gratia in fequcnﬁbus non femel - loco
trium fiterarum angulo defignandp adhi.
bemus unam ipfi feriptam, 7

Utad nominandum angulum DAC,
efteremus angulum P. fic etiam loco ans
guli CAB feribemus angulum Oy~ 7

AN R |

9. Cum autem continentes ans
Qulum lince fuerink reflie, relfia
lineus appellatur angulus.

Accedit Euclides ad anguli divifionem,
Supra vidimus linearnmn™diio effe genera
fcilicet illas effevel reas 5 vel curvas,

- Quia dutem illz tribus diverfis modis
poffant conjungis fet velre&a cum re-
) : Ba | &ay

5
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&a: vel re@acumcurva; vel curvacum
¢utva; hinc etiam tria oriuntur angulo-
sum genera,

. Primus quippe calus fuppeditatangus
lum.reGilineum 5 cujus Definitionem
-hic tradit Euclides,

.:'Secundus cafus nobis dat angulum

miktilineum , cujus mentionem fa@am
videmus in. Libro IIL Tertius denique
cafus conftituit angulum curvilinenm.

' x0. Cum wvero reila AB refte
CD infiftens duos Angulos ABC.
ABD zquales inter fefacit; Re-
Fus eff uterque aqualium angulo-
rum: ¢ infiflensreia AB voca.
tur Perpendicularis linee (D,
cui infiftir. '
A

NN

‘ "c,.\j; ]5'.:" |
: Anguh ‘AB(C. ~-ABD dicut_gt,ur: re@i,

-

quia linex AB ;_ipi CD ita directo fits
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infiftt, w abuna parte fion magis inclia , :
net verfus BC quam ab. altera partevera J
{usBD: o '

- 1t. Qbtufus angulus EBC eft,

qui relle ABC major eft.

. B

I s
13. Aewtus vero EBD , qui .
reilo ABD minor eff. ' (

In tribus hifce definitionibus Euclides
ttadit anguli reilinei fubdivifionem
?oe_titam a triplici linearum inclinationig

ma: quz ab utraque parte vel eft 2.
qualis; velabuna parte major altera; vel
b una parte minor altera: wt in Sche-
mate videre eft. o

- 13, Terminus eff quod alicyfus
ef extremu.. Lo

B’ b .:u.‘
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- Ut punum lLinea: lh@{mrﬁc!d $ :

fuperficies corporis,

14. Figura plana eﬁ [uperfcies
plana, una vel plaribus lmeis una
dique terminata. ‘

Cum linez fint vel re@= vel curvz,
illzque tribus modis poffint coujungi.
figurarum planarum inde oriuntar. tres
{pecies.

Cutvilinez, quz veluna vel pluribus
curvis terminantar. (Ina terminatur cir-
culus , cujus definitionem ftatim tradit
Euclides, o Ll

Mixtilinez, qua partim curvis pars
- tim re@is terminantur ¢ fiuc pertinent
femicirculus & fegmentum Circult.

. ReQilinez qua {olis reftis terminan-
tur, ?u;'z comprehendunt omnia poly-
gona five regularia five irregularia.

- 14, Circulus eft figura plana
fub una linea curva ‘DCF com-
prebenfa, que wvocatur Periphe-
ria: adquan abuno punito A eo-
r4m que inira figuram funt pofi-

1y
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14 o owmnes cadentes refie AB.
;H). AE. AC imter [e #quales
ﬂ”t.‘ P R . .

Proponit Euclides defunitionern” Cir-
culi jam defcripti, cujus delineationem
& generationem hoc ‘mode concipere
poflumus, Du&a fit quzhbct re&ta linea
AB, cujus una extremitas A'ponaturime
mota & affixa planos altera vero extre~
mitzs B cum tota linea moveatur circa
puncum A, perloca AD.” AE, AC,
AF , donec tandem redeat ad locum
AB. unde moveti cceperat: ifta linea
AB hic circumductione defcnbet Clt-
alun BDECF.

Ex ‘qua defcriptionis forma patcz
omnes Radios cujuslibet Circulieflein~
ter fe zquales: cum linea AB . cujus.
circumvelutio circulo ortum dedit, per

omma
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omnia loca, :AD. AE. AC & fimilia
tranfiit , adeoque pun@Gum B- fuit ali-
quando in pun&is D. E. C. &c. adeo-
quelinez AD. AE. AC, f{unt zquales
eidem linez AB. '

Hinc jam etiam immediate fequitur .

omnia pun@ta circumferentiz DCFB
zqualiter diftare 2-punto A,

16. Illud sutem puniium A
centrum circali dicitir. .

17. Diameter Circuli eft refia

guedam- BC per Centrum A du-

éla, & wrringue in punitis B.C.
peripheria terminata; que & Cir-
culum bifariam fecat.

. Utlinea in Circulo du&a fit Diame-
ter duz requiruntur conditiones.

1. Ut tranfeat per centrum.
. IL Ut ab utraque parte terminetur
in Pcripheria.

. Adeoque omnis linea, harum nul-

lam auyt tantum unam habens conditio~
num, Diameterdici nullomodo poteft,
- CaterumDiametrum circulum divide-
S re
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y  te bifariam patet ex eo quod tranfeat -
. per Circuli pun&um, quod ex omnibus
. - medium eft : quia fcilicet eft medium
;  omnium Diametrorum qua in Circulo

+duci poffunt, ' po

' Sequitur jam fecunda fpecies figura»
3 sum, nempe mixtilinez.. i

18, Semicirculus autem BDE
(  C4B of figura, que continetur

fub Diametro BC, & dimidia

circumferentia BDEC." .

19, Segmentum circulieft figu-
raque continetur [ub qualibes re-
" {a circulo inferipta & abfciffa
- peripheria.

Segmentum , exclufo femicirculo, eft
. duplex , vel majus Semicirculo 5 - vel
minus, - :
Segmentum majus eft illud in quo re-
petitur centrum, . N
. Segmentum minus elt illud quod cen<
tum non continet, o
. Nunc Euclides aggreditur tertiam fpe-
¢lem figurarum fc; re&ilinearum,

¢ " 20, Re-
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30. Reililinee ﬁguﬂe funt que
Jwb rectis lineis continentur.

Diftinguuntur autem rurfus hz figu-
rz reQilinez in tres {pecies; vel enim
funt Trilaterz; vel Quadrilaterz; vel
Multilaterz.,

21. Trilatere quidem figurs
Junty que fub tribus.

22. Quadrilaterse veroque fub
guatuor. o

23. Multilatere denique que
[ub pluribus quam quatuor retis
omprehenduntur. :

Generali vocabulo h2 dicuntur Multi- °

fatera ad infinitam nominum evitandam
multicudinem. :

Jam cum figurarum reGilinearum ptie.

mam f{peciem conftituant figure Trila-
terz , feu vulgo fic di@a Triangula ,
illorum divifionem proponit Euclides,
petitam ex confideratione tum laterum »
tunt angulorim , quorum numerus (ut
& i1 omnibus figuris reQilineis) eft

J

#qua- .

AR
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equlis: quippe triangulum tot conti-
netangulos quot latera, ’ .

Triangulum refpe&u laterum eft tri-

plex; Aquilaterum, Iofceles, & Sca-

lenum,

24 Triangalam ¢quilatm¢_m '
efyquodiria jat erq habet £qualia.

A i
B o

25, Ifofceles autem, quod duo
lanium bapet 2qualia AB._A_C. -

A

(ol § 26. Siay
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26. Scalenum denique quodiria
inequalia habet latera,

N

D ¥

- Secunda T riangulorum divifio pro fun-
damento habet tres angulorum fpecies 3
{c : reCtum,obtufum & acutum; hinc enim
Triangulum dividitur in Reftangulum,
Obtufangulum, & A cutangulum.

27. Triangulumrectangulum efts

quod unum babet angulum rectum
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18.. Obtufungunlum eff s quodu-

“num hatet angslum CD a'é'm:

. fum id eft majorem recio,

. 29. deutangulum denique quod
tresangulos F.G. H. habet acu-
t0s, boc ¢ff, minores recto.

Sequitur jam fecunda fpecies figuras

rum seftilinearum : fcilicet Figurz Qua-

diilatere, Ha autem ab Eucﬁde recens

fentur quinque: Quadratum: Figuraal-

tera parte longior 5 Rhombus; Rhom. -

boides; & ‘Trapezia,

30. .Quadr),t:@m eff, quod £
 quitaterum eff & rectangulum,

C; 3% A4 |
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31. Altera parte lowgior figu-

raefl y quereitangulaquidem, a8

aquilateranon ef}.

\

-

32. Rbombus autem, que &-
quilatera quidem, [fed reciangls

non eff.

33. .Rhomboides ef, que ad-
verfa & latera & angulos zqualia
onter [e habens , neque equilaters
eft s mequereitangula.
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34 Trapezia demique dZEzzntar |
" relgue figure quadrilatere . que

aduullam exx quatsuor precedentis

busreferri poffint.

35. Recle linee parallele [in

equidiflantes AB. CD [unt s que

meodem plano exifientescr uirim-
que ininfinitum produite , adean-
dem diflantiam a [¢ invicem ma-
uent remore ; ideogue nunquans
(oncarrent.

A—B
c — 1
Non omnes linez, quz nunquam

concurrunt , patallelz dicende funt g
R » - Cum

/
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cum dentur linez, quz licet fimul in in-
"finitum producantur, ita ut ad fe mutuo
in infinitorm magis ac magis accedant ,
nunquam tamen concurrent; ut Hyper-

bola & re&a linea ; Conchois & refta

linea; Duz zquales Parabole circaean-
dem Diametrum ;' quz idcirco nequa-
quam dicendz funt parallelz. ‘

Unde facile manifeftum evaditadnas |

- turam parallelifmi neceffario requiri 2-
- qualem ab omni parte diftantiam: quam
conditionem ab Euclide omiffam nos
cum celeberrimo Tacqueto adjecimus.

Caterum linearum parallelarum, quas
Euclides ut jam delcriptas confiderat ,
generationem & delineationem duobus
modis concipere poffumus,

w 1
D
- B ’
. E '
A \G

s

TR

S S A e
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+ ~PriMus Mobus.

‘Ponamus lineam CA perpéndiculari.
ter infiftere linez AB, ircangulus CAB
fit reGus; deinde cogitemus lineam CA,
una {ud extremitate moveti fuper lineam
AB, utfemper ipfi maneat-perpendicu-

" laris; fi jamlinea CA hoc fuo motu per-

venerit in DE, puncum C defériptam
relinguet lineam CD , quz nunquam

- poteft magis recederealinea AB 5. ‘necad
 ipfam propius accedere, cum {inea AC

durante foo motu femper fuerit eadem &
fibi zqualis : adeoque linea CD in.omni-
bus fais punis manet cum AB in ea- -
dem diftantia, & fi ifte motus linex
CA in infinitum duraret , etiam linea
CD in infinitum ab AB diftaret, ‘adeo-
que nunquam cum illa concurreret: un-
de jam certo concludere licet lineam CD
hoc modo generatam linez AB effe pa-
tallelam, - .

Deinde cum jam conftet lineam CD,

" non pofle magis in uno'punéto ad li-

ntam AB accedere aut-ab illa recedesg,

quum in alio, fequitur lineam CD ad-

lineas CF, CA habere 2qualem inclina=,

tionem , “3deoque per defmnitionem Per-
_' .7 D pen~
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gndi_cularis angulum DCA effe reGum,

@qualem angulo CAB qui pofitus eft
feQus 3 adeoque duos angulos interiores
ACD. CAB fimul fumtos effe zquales
duobus rectis, Id quod natura parallela-

rum AB. CD hac rationg defcriptarum

pmaine requirit,
C
At

B— E\D
e e

Secunpus Mobpus.

_ Ad linez KL puncum A concipia-

tur facta linea AC perpendigularis, que
Jicetin infinitum producatur , nunquam
inclinationem quam ad AK, AL haber

{illa atem utrimque zqualis eft} murabit. ,

cum

~

NN
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“tum anguli quantiias mon in majeri vel

minori lineatum longitudine » fed in
majori vel minoti inclinatione confiftat,
- Deindé ex alio quovis puncto B cogie
temus duci lineam perpendicularem BDj

quzetiam licet infinite prottakiatur, nans -

qumaliamacquitet inclinationem ab ill4

quam jam haber ad lineas BK. BL., -
Cumjam linea AC in infinitum pros

dufta non poffic afcendere verfus fapes

- fioranec defcendere verfus infetiora: fi-

nilliter linea BD etfam in infinitum con-
tinwata nec altiora needemiffiora peters
poffic , neceffario fequitur iftas lineas
AC. BD femper fervaturas eandem a

- feinvicem diftantiam nec conctirrere poffe

unquam 5 adeoque juxta hanic definitio-
newillis effe parallelas. ' )

36. Parallelogrammun ff fis
wra quasrilateva cufis bina oppo-

ks el o

diffantia. . . . -

37. Cum vero inparallelogrammo
Diameter BD dutta fuerit, due-
que reie CF. HK lateribys pg-
rliele fecantes Diametram in ye
A D . /4
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70 eodemque paniio G, itaut pa-
rallelogrammum diftributim (it in
guatusr parallelogrammas; illa per
e Diameter non tranfit, [cil:

- AG. GE. appellantur complemen-

ta eorum que circa Diametrim

R SRR 2 D

K

. PosTturaTa
1. Poftuletur a- wovis puniio

- Aad quodvis pm‘xf??mn B retiam
lineam AB ducere. 7

~

"'l .. ‘v, N . t
RPREPE RN .
N ——
Y e
. a,u., B
W S

T T
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v 2 Et terminatam retam AR

i . incotinuumrelia producerein C,
‘B :
i , .o
e ) . ot ' .y .
o A B GC
3. Et quovis centro A -¢» quo.
ltbet radio. AB. AC. AD. JE
- armlam deferibere. :

]
]

D3] s oax
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 AxioMaTal

1. Que [unt eidem equalia,

¢5 inter [e j‘tm't‘ equalia.
\ 1. Si aqdaltbm' equalia ad.-
dantur , tota erunt equalia.

- 3. Sk ak agualibus aqualia

domantur ., . tefidua mansbans

equalia.
4. Siinequalibus equalia ad-
jefta fint, tota funt inequalia.
§. Siak incqualibas equalia

r

gualia.

Pbtld’tﬂtﬁﬁ/unt ‘é“}ﬁa. .

Ydem intelligendom “de triplicibuss

quadruplicibus, quintapliicibus & fic i1

infinitym, -
-— ) - . 7. E¢

' -

1

. ablata fint | reliqua [foms ine~

6. Et que ejufdem ﬁm‘:du-:‘
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7. Bt que ejufdom funt di-

. midia, inter [¢ funt aqualia.

Nec hoc axioma fe. tantum, reftringit

ad partes dimidiasy fed eviam in tertiss,

nartis, in quintis & fic porroin infinitum:
uam habet veritatem.

8. Que congruunt [ibi mutuo,
sater f¢ funt equalia,

F Si primo concipiamus linean DE

- fpecimponi linez AB , ira ut punitaex-

tema D, A.u & E. B. coincidant; fi-
mifiter ommia pun&a intermedia linex
DE coirefpondeant omnibus mediis
pundlis inez AB , pro certo hinc afferere

* poffimas lineam DE efle 2qualem li~

nez AB: quiz ommes parteslinez DE
exnmffim convenfunt cumn ormnibus par<

tibus ﬁnea; AB.

Deinde
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' Deinde fub qhalibet inclinatione ad .

linez AB pun@um A ducaturlinea AC:
fi jam ad linez DE pun&um D duca-:
tur linea DF, itautinclinatiolinez DF
ad lineam DE, fit2qualis vel fimilis in-
clinationi linez AC adlineam AB: &
linea DF fit zqualislinez AC: & tum
angulus FDE fuperimponatur angulo
CAB, omniacorrefpondebunt’: fcilicet
lineca DE cum AB, inclinatio cym in-
clinatione, & linea DFcum AC. Adeo-
que jam non tantum linez congruunt fed

&:angﬁlig o
Si denique ducatur rea CB, ut &
FE, & una figura DEF imponatur al-
~teri ABC: jam ctia? tertium latus FE.
" congruet cum tertio latere CB; adeo~
o | que:
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que totum triangulum DEF congruet
tringulo ABC': unde neceflario fequitur -

- unum alteri effe zquale, -

o Totum fua parte majus eff.
10, Omnes anguli recti inver

fe /im’_x'qmés. .

W Siin duas relas AG.
BD rela AB sucidens igteriores
© ad eafdem partes angulos |
4BD,BAG duobus reitis mino-

15 faciat ; produtie due ille o
e tandem coincident inter fé
- adeas partes , wbi funt iffi anguls

duobus rettis minotes,

Com in hoc Axiomate mentionem
fuciat Euclides duaram linearum coinci-
dentiz , & duorum interiorom angulo-
nm, facllinegotio patet illud aliquo mo-

- dorefpeQum habere ad Definitionem i

nearun parallelarum. fuperins traditam o
ewmque in ifta definitione nec testia di-
T neg
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nea incidens, nec duo anguli interiores |
occurrant , fatendum ingenue erit, hu- |,
jus Axiomatis lucem in primo intuitu nop
apparere tantam,quanta in pracedentibus
' ftatim affulfit ; imo quanta etiam in gmni-
bus communibus fententiis requiritur> ,
Quod fi vero in memoriam reveces  |.
mus fupra allatos modos generfffonispa- |,
rallelarum , puramus-inde huic Axiomati
multum affundi poffe claritatis, ng?anus

Ex; Gt: fecundum. S

L,

1bi quippe vidimus lineas parallelas AC .
BD ex fua natura & generationis modore- |,
virere ut duoanguh CAB. DBA fintre- |y,
&i, hoc eft iftius parallelifmi nonaliud efle |,
fundamentum quam cum angulus uguD; )
T : A

’
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ABDfit reQus; (quod fempet fuppa-
pimus) ut alter BAC etiam fitre&tus : a.
deoque ut linea AB perpendiculatiter in
lineam AC cadens etiam fit perpendicu-
larisad .alteram BD. ; ‘
$i jam ex pun&o A infralineam AG
ducatur alia quzlibet ut AE; ita utanw
lus BAE, fit minorreGo ¢ illanecefs.
ario i producatur magisacmagis deber
recedere ab AC 2 quia alias deberet aue
effe panallela ipfi AC , aut iterum in alio
pundocumipfa concurrere: non priusy
quiz habet puntum' A commune adeo-
que in illo concidunt 3 non pofterius
quiatum duz reGe {patium comprehen-
derent,, quod repugnat Axiomi fequenti,
Cum manifeftum nunc {itlineam AR
magis ac magis recedere ab AC, etiam

patetillud non poffe fieri nifi illa magis

ac magis appropinquet.ad alteram paral-
lelam BD; quod tamen in infinitum abf~
que concurfu fieri minime poffibile eft s
fienimunius linez punGum A: abalteiius . -
linez pun@o E .ad quamlibet diftantianr
remotum efle concipiamus 3 & a pun&og
Averlus E ducere incipiamus lineamali~
quamibrevem s ifla:fi producatur, adecs
48 9 AG: imagis ac- magis:.recedat
: E2 Ao~

' N\
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neceffario ad pun&um E magis ac ma-
gis accedet, donec tandem porro pro-
dua perillud pun&um E tranfeat.

Si enim impoffibile fit ut per E tran-
{eat, e duobus unum verum eft; aut a
puncto A. ad E. non poffe ducilineam
ream, quod repugnat poftulato primo:
aut lincam AE, fi quam progime ad
pun&um E pervenerit, aliorfum fe de-
terminareadeoque fe fle@ere; quodnon
poteft effe nifi ex re@a fiat curva: quod
wm eft contra Fypothefin, - .

Duz tamen adbuc difcutiendz reftant
difficultates, quz linearum AE. BD ne-
ceffarium vacillare faciant concurflum.

Prima eft, quod Hypetbola & reQa,
Conchois & recta, duzx Parabole.zqua-
les circa eandem diametrum , fimul in
infinitum produétz nunquam concurrant.

Quz tamen difficultas evanefcitfi con-
fideremus illas lineas effe extra genus li-
nearum, de quibusagic Euclides in hoc
Axiomate; exprefle enim tantum loqui-
tur delineis rectis; cum Aflymptoti fint
(faltem altera)-ex lineis mixtis, - .

Altera difficultas oritur ex Clariffimi
Bettini duabus reftis (in Apiar.3. & £-
zario Tomw- L. . pag. 354.) que licet in:

_ o tetnos

R

4

TS




Liser PrR1Mus. 37 .

tenosangulos duobuss reRis minores eff-

.~ ciant, i producantur tamen nunquam

coincidant,

Sed nec hoc noftri Axiomatis eviden- -
tiam & veritatem labefa@are poteft, Cum -
ifte linez non Gimpliciter feu tanquama
punco ad pun&um, fed cum certa qua-
dan conditione 5 {cilicet adjun&a pro-
portione producantur. Que proportio-
nalis linearam productio hic nullum .
omnino habet locum.

2] ¥

2. Dux reé'z’z /[mttum mn,
comprebma'unt e
13 Omne totum eff ¢quale

omnibus  fuis  partibus /‘ mnl R

Jumptis,

Quoniam majoris petfpicuitatis gratia

Mathemancxs in more pofitum eﬁ ut

veritates quas demon(trandas fufclplunt,
diftin&is a {e invicemn comple&antur pro-
pofitionibus ; notandum eft hafce propo-
fixiones dividi in Problemata & Theore-

. mata, -

P:oblema cﬂ;gr\opo!’ itioiarqua allquld }
A E3  Pro-

L‘.\
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proponitur efficiendam, & conclufionis
formula femper talis eft : Quod erat fa-
ciendum.

Theorema eft propofitio in qua pro-
prietas quzdam aut veritas de aliqua re

jam fa&a & in figura jam . conftru@a,

proponitur demonftranda: & conclufio-
nis formula femper eft, Quod erat de-
monftrandum,

Corollarium eft confectarium quod ex
faGa jam demontiratione tanquam lu-
crum aliquod colligitur.

Lemmaceft demontiratio pramiflz ali- -

cujus, ‘ut quefiti demonftratio clarior
evadat & brevior. .

.. Prorositio. |

Super data reBa terminata ABtrianghe -

lum equalaternm confliruere. .
b C_—

N
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| CONSTRUCTIO

I Centro A radio AB R ‘dc— .ro&;
fcribe circulum BCE. k
IL Centro B, eodem radio
BA, ®defcribe circulum ACF.
3. Ex pun&o interfettionis
C ® ducre&as CA.CB. " bPoft.x
Dico tr(angulum ABC effe -
Quilaterom.. . '

/;

DEMONSTRATIO. |

4B o ACH
| BA o BC.
Ergo AC 2 BC._ d | 54:_;-'1._‘

Adeoque tuangulum ABCeft ,
:iaequllaterum. Q_od erat fac:cn- ¢Delag}
um,

¢ Defixf,

Pro:



g EveLIpis - -
- Prorositro. IIL
Bvr Ad datum punstum A date

- refle BC cqualfm re&"am AF” i

Pomr ¢y .

' CONSTRUCTIO

1. Ducatur a C ad A reéa
lPoﬂ' 1. . CA

bt 32, SuperCA "ﬁatmangylum ,

zquilaterum. CDA.
3. Centro C, radio CB de-
¢ rott3. feribe € circulum, ,
drot.2. 4. Latus DC ¢ produc ufque
ad Circumferentiam in E.

¢ot3. 4. Centro D radio DE ¢ de-

fcnbe arcum circuli EF.
_ 6. Dp.'

- EF




it
ff

Liser PRIM us. 1
6. Denique latus DA ¢ pro- £rott. a0,

ducufque ad iftufn arcum in F.
Dico lmcam AF cﬂé aequa.

km datae BC.

,DEMONSTRATIQ

g[PF © DE. g ¥m
DA » BC. h. o i‘f‘f'

' 1{[«‘, v CE: 4 N i Ax 2.

Atqui BC . CE k . kDefig
1 Ax. )

Ergo AF nBC L QEF

E  Pro-.



4% - "Eucripis . -
Probl. 33 o Prorosirio. 114,

. Datis duabus reftss. iécqml«
libus A ¢ “BC ; de majori BC mi-

nori A equalem teciam “BE de-

- trabere.

'CONSTUCTIO,

1. Ad linexCB extremitatem
1. 1 B, fub quolibet angulo ¢ pono
retam BIY zqualem minori A.

prot.3. 2. Centro B radio BD bde--

fcribo arcum circuli, fecantem re-
¢Gam CBin E. -
: Dico lineam BE efle zqua-
JemipGA. - ’
AR De-

e




. :.' » . ' .
u; Pr1Mmis. ey
DEMONSTRAT'O

%13 fune .
i BE 0 BDc. radit cjuf. Dedis
- “dem circuli:
by Atqul~A 0 BDd -aPer -con-

ﬁruﬁhonem. :
—__“_“"'_———b‘.
Ego BE 2 A, d. QE F‘““s

Ay

. S
(43 2
! Y
LY
"
! . . \
} 2 ___( T
'
' \
- R : o
Fa  Pro:
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ProrosiTrO.
tenL  Si in triangulis ABC. Dy
unum latus <AB, uniDE: &

_ alteram AC aleers ‘DF [ aqua-

de; wr ¢ angali 4. Di/?is‘la-

. tersbus contents ﬁnt(thgle:(},’E;
7it quogire bafis BC equelis EF,
angulus B angnlo €: ut o ([
ipfi F; €t triangulum ABC -
quale triangulo DEF.

A D
DEMONSTRATIO.

_Concipiamus Triangulum
DEF  fuperimponi . triangulo
ABG, ita ut pun&tum E cadat
BRI JER v a ln




- T

LiseR:

SRR P

Pr1fus. 4

mB, & !a{us ED fupér BA; -
quandg pep rg ‘D -prxcife ca-
a

detin A, qur

. danturnfquaha

atera AB & DE,

a -

Deinde latus DF cadet fupet |

AC, ‘quia*dn
ponuntur zqual

puli BAC.. EDE \

CSa

Denique punétum F neceﬂ?x- L
rio cadet in ‘C, quia latera AC.
DF funt zqualia. a . 2 A

Ergo puntum E idem erit
an B; & F cum C. Ergo li-
nea EF congruet cum AC , a-
deoque ipfi erit zqualis : &
omaes apguli congruent, ut &

tota mangula
quaha a

quarc'illa- func -

QED,
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PRoposlr!o. V,

If ofeelis Trzangult A Cyui aa' ‘

baﬁ'n Junt anguls ABC. ACBin-
ter jE ﬁmt ¢qmle.r. o

. PREPARATIO;

Per prop: ¢ fequentem (quz
ab hac non dependet) angulum

BAC divide bifariam re&ta linca |

AD.




e e
Liper PRIMus. 25
DEMONSTATIO,

| InTriahgulis ADB. ADC. ,
Lams AB » AC. per 1pfum
oo trlanguhlm '
Las AD, utrique commune a-
deoque fibiipli zquale.

Angulus BAD » CAD per con-
ftro&ionem. . 3

Ergo- angulus ABD 8 o) ACD |
a Q 24 L

COROLLARIUM I.

Omncmangulum azqmlatcrum »
eft zqulangulum.

COR OLLARIUM IL

’ Siin triangulo Ifofcele vel zquilateros

* BC, Tinea AD bifecet angulom A 5 il=

b ey oppofitun latus BC bifariam di-
vndct, ue& ipfi BC perpendicularis erit.

PrO- |



-
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46 - Eu‘cnmu T

.
l

PROPOS 11-1 o., V.

]f [cell.r Trmngule L' qm 4d '

ba/' n [t anguls ABC. ACBin-
tor fe ﬁmt aquale:. s

.......

PR&PARATIO'

Per prop: 9 fequentem (quz
ab hac non dependet) angulum
BII\)C divide bifariam re&ta linea
AD.

L},J e




T T

me PRIMus- 25
DEMONSTATIO

InTnanguhs ADB. ADC

Laws AB 2 AC. per lpfum

. wiangulum.,

Las AD, wtrique commnne a,
deoque fibiipfi zquale.

Angulus BAD CAD per con-
fro&ionem. oy

Ergo wangulus ABD =) ACD |
a Q 24 L

COROLLARIUM I.

Omnetnanguluqumlatcrum |
eft 2quxangulum

COROLLARIUM IL

Siin tnangulo Iofcele vel zqmlatcro >

» finea AD bifecet angulom A, il-
1 etia oppofitum latus BC bifariam di-
Videt; urg Ipfi BC perpendicularis erit.

Pro-



48 . EucLIDys

Theor. 3. PRoposirTio, VI

- .8 trianguli ABC,

duo ‘anguli .ABC, ACB.

inter [e equales fuerint;

lareva equalibus angulis

c oppofita AB. AC. etiam
" inter fe erunt equalisa.

DEMONSTRATIO.

- Auteft AB <« AC.
Aueft AB > AC:
Auteft AB 0 AC.

_ Ponatur AB < AC,

Abfeindatur DB 3 AC, tumdufla

DC. eritin A lisDBC,ACB. -
Latus DB 0 AC. per conftru@:
BC . BC. feucommune.

#+ L. AngulusDBC0 ACB.

s

P

ACB, fc: pars & totum. Quodefl ab-
fyrdum; adeoque non Poteﬁ ¢fle AB <
ac. LT

Po-

Ergo erita A lum DBC.D Alo




‘ L‘I'\BER’» PriMus. 4.
Ponatur deinde AB > AC.

~ Nec hoc poffe effe eodem -
. modo_probatur ab AC ab-
fcindendo partem zqualem
lateri AB, - ‘

Adeoque cum. nequeateffe
AB < AC. o

.~ Nec AB > AC.
Neceffario erit AB 0 AC.:

SCHOLIUM.

Non mius forfan quibuf-
dam arridebit demonftratio
quam inverfo parumper pro-

pofitionum ordine hoc modo
Proponemus. :

‘:G‘: . Prz-



4o Eucripis

A _

B DD C
PR ZPARATIO.

~Angulum B4([, ut ante
divide bifariam re&a 4D.

"DEMONSTRATIO.

Intriangulis ADB. ADC.
Latus AD utrique commune
{ibi ipG eft zquale.
Angulus B 3 C, per propoli-
tionem.
Angulus BAD 0 CAD per
conftructionem. 8

Ergo
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Liser PrRIMus. ‘51
‘Ergo per 26 fequentem
(quz ab hac non dependet)-
Latus 4B » AC QE D.
'COROLLARIUM.
‘Omne Triangulum xqui- \

angulum eft zquilaterum,



§2 Euvcripis

- PRorosiTrO. V.IL
Teout  Si a linee oAB extremitan
tibus A B. ad datum aliquod
punitum C duéle fuerint duz
linee AC. EC. éxtra illud pun-
&um (" wullum datur aliud pun-
lum, adguod ab A ¢ B due
linee poffint duci , que jam du-
&lis lineis AC. “B( fint equales.

¢ D
’ 8

/

De:
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LiseR PriMus. 53 .
¢ DEMONSTRATIO: |
Sitale pun&um contendat Ad-
vesfarius dari>pofle : dabitur vel
extra vel intia triangnlum ABC,
vel in alterutro laterum.: . -
Ponatur extra triangulum in D,
Dultd CD. erit in triangulo

“ACD _ 5
~Latus AC 0 AD. juxta Ad-

vetfarum, ~ -

——

Ergoangulus ACD 0. ADCj.a 41
quieadem litera O infigniantur.
Deinde in triangulo BCD,
Iﬁtus BC x BD. iterum juxta
Y. Dt N » S )

S

Ergoangulus BCD ', BDC
491 eadem litera P. notentur. -

Jam.angulus- O, a-parte fini-

fa eft major angulo P, a'dextra

¥ero minor ; quod eft abfurdl,jl‘m-f

O ) S R I S . {

Ly o -



54 Eucripis.
Atqui eadem demonftratio
obtinet in omnibus punctis extra-
triangulum. /
Ergo nulluim omnino extra
triangulum datur talc punétum.

Ponatur intratriangulumin D,

C

B

(Lat’us AC;oAD>-juxfa Ad.

“\LatusBC 20 BD,/verfarium.

' Ergo AC .1.CB 20 AD | DB.
contra fequentem propof, 21. quz ab
hacnon dependet. ..o
' Cum jam cadem demonfira-
. . tionis




LiBerR Pr1Mus. '{5

tionis forma applicari_poffit o-
mnibus punélis intra triangulum .

Seqmtur nullum tale pun&um

intraillud darl. .

Ponatur in a]terutro laterum
AC. BC. )

Nec ibi illud pun@um poteft
inveniri , “quia tum pars foret,
xqualis fuo toticontra AX.9,

Ergo univerfim concludimus
extra pun&tum C nullum omni-

- noaliud dari poffe, ad quod duz
linez zqualesipfis AC, BC duci

queant, Q. E, D.

G3 Pros



’6. : ’.EUCI»IDIS.;
Prorositio VIII. .

St duo trmnguld AB(.DEF
Theor 5. dyo larera AB. AC. duobus la-

teribus DE. DF. xqualza ha=

beant | ‘alierum alters: vt €
bafin BC equalem bafi EF. llla

etiam angu/um A4 ;mgu/o D e

qualem babebunt , [ub xqualz
bus reftis contentum.

. [ A °
é L xl //K\\ w/ia<i
c X ‘ ¥ B (]

DEMONSTRATIO.

Triangulum ABC fuper-

ponaturipfi DEF, ita ucba- .

fis BC congruatbaﬁ EF, tum
pun-

~
4

a1k

b
.




Liser PrIMus. §»

pun&um A cadet in D &
latera AB. AC congrucnt la-
teribus DE. EE. item angu="
lus BAC congrl,let ‘angulo
EDE, Ergo. *erunt. anguh“‘" &
zquales.
. Quod. £i vero Advcrfanus
'~ contendat punéum A cadere
" exaDj tum fequeretur e
tra puné’tum D, dari ahuxa .
punctum, ad quod abextre- .
mitatibus E. F. linez duz pof>
fent duci qu ipfis ED. FD

jam du&is -eflent aequa,lcs‘. a
‘ quod eft abfutdum .~ bt
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Prorosttio IX.

Tob, & Datum angulum n&:lmtam BAC lnfl'

3L
b1l

BhL Ergoangulus DAF 3 ¢EAF, Q. %OF’ |

fiam Jecare.

CONSTRUCTIO.

1. Ex lateribus 4B, AC abfcinde
& partes zquales AD. AE.
2. Super du@a DE contflitue b trian-
‘gulum @quilatervm DEF,
3. Ducre@am 4F.
Dico illam bifariam dividere angu-
lum B4cC.

DEMONSTRATIO

In Triangulis ADF AEF.
Latus 4D 0 A4E )per conftru@io-
Latus DF 0 EF 'nem:
Latus AF 0 4F, quiautrique com-
mune,

o ~~_ —




=

=
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- Liser PriMus. 49

COROLLARIUDM,
Hine patet methodus datam angulum

Jecandi in_ equales angalos 4. 8. 16, etc, _

fingulas wimirum partes iterum bifaviam

dividendo, o
SCHOLIUM.

“Peteft autem propofitionis conftrudtio bos

"o in compendium redigi.

L In lateribus AB, AG, [ume aquales .

AD. AE,

11, Centris D & B, quolibetumque ra-

dio deferibe duos arcus [einterfecantesin F

~ Quifadorelta AF angulum BAG bifecabit,

Hs  Pre



" Trobl. .

6 - Euacripis. .
- Prorositio X/
YJatam retlam termmamm GH

irzfarmm fecare.
CONSTRUCTIO.
. 'L 1. Super data GH conflitue ¢ trian-
: gulum gquilaterum GAH. |
bo.lL 2. Angulum A dxvlde bxfarxam b re.
- &ta AF.
‘Dico illam lineam GH dxvxderc bi-
fariam. |
~DEMONS TR ATIO.

In Tnangulls AIG. AJH. :
Latus” GA 20 HA. per conftru
&xonem.

Latus




LiseEr Pkiﬁus. 61,

i Latas - AI 0 Al Aeu utnquecom-
- mune,
G Aogulus GAI 0 HAI. pu- con-
. f@ionem, . i
Ergo ¢Bafis GI 20 I : adeoque linea © 4L
GH [c&aeﬁ bxfanam Q.‘ E. F,

'E'z.,_‘fuo L1 “U M.

' T W ’ Hu]u: ope-
- P F‘--;‘ S Lrationis) etiam,
' vale eft compen-

Y digm,

Centris G &
H, eqiali 4.
. , dio utrinque de-
. R N Jeribantur aycus

@ H/f murﬁ'mmg:
.. ing & F,

' ' Co Tim 1efa
ATy bifetdbit
. reilamGH in 1.
w ! ’ -Notandum e-
<3 : tiam pro fequm—
TR 4 .. propofitione

. reflam AF effe
Plfpmdimlanm tpﬁ GH.¢x. pun&o dato 1
Mrimque mtm

- H3 Pr o-




62 Eucripis:

Prorositio XI

rote.  DatareitaDF a punido linea
dato perpendicularem 1 Aexcitare.

A

D X

CONSTRUCTIO.

" apL- 1T Apunfo I utrinque fume * partes
inter fe 2quales ID. IE. S
brL 2, Supertota DE conftitue b triangu-
lum zquilaterum DAE.
3. Ducre&am Al .
Dico illam efle perpendicularem
gnafitam. :

DEMONSTRATIO.
In triangulis AID. AIE.

Laws ID 0 IE.
Latus AI 0 Al

Latus AD AE.)’ per conflruio-

nem,

1 ! ErgoAngulus AID02AIE. Adeo-
" voetro, T Al et qualita b perpendicularis.
: . e Q El F‘

-

Pro-
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i' ProrostT10 XIL
. . ’ I -

-~ Ex dato puntto A ¥Hv -
g extralineam DE , ad ’
~ipfam lineam perpen-
dicularem ducere. .

CONSTRUCTIO.

1. Centro A tali radio defcribe 2 cir- 2 poft. 3.

w  Culim ut reGam datam fecet i in duobus

- pundis D, E. .
" 2, Ducbre@as 4D. 4E. bPo.t, ,
. 3 Lineam DE ¢ dxvxde bifariam m ¢ L

. pm&ol. ~ .
" Dico duétam A1 eﬂ'e quacﬁtam pet-

- pendicularem.

' DEMONSTRATIO,

InTriangulis AID. AIE,

Latus AD 0 AE. quia funt radii ¢juf-
dem circuli,

Latus ID 20 1E. per conﬂtu&mncm. ‘

Latus AI 0 AI ,

Exgoatgalus AID %0 4AIE, Ergo Al

| cﬂ zfita ¢ perpendicularis, E.F. ¢
qu peip . Qp RO, GDeﬁxo.

’



64 Eucripnis |
.Proprositro. XII.
(#m recia lnea EB fupra |-
restam (D confiflens , angulos |-
acit: aut duos reffos aut duwo- |
bus rectis aguales efficier.

Theor. 6,

A

/‘:72’

C ‘B D

DEMONSTRATIO.
- RetaEB cum DCautfa-
citutrimque zquales, adeo-
spefio que * duos rectos; aut non

facit. o |
ST si




o
.

_—
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Liser PriMus. &g
Sinon facit, ex puncto B ex~
citetur perpendlculans BA: bt
cruntque duo anguli O & P
+ Q finguli recti adcoque
O--P -—l—' QX 2 R. -
Arqui ang S00 +P | -

Ergo S . Q ® 2Re&is.
Qod E. D,

1 Pros



 Theee. 7.

&6 "EucLipIs
prorcsiT1 0. XIV.

Si ad alicujus refte AC pun-
Gtum Cdue reite DC.CE non ad
eafdem partes dulte angulos quc
[unt deinceps Q & S duobus reiiis
zquales fecerint s in diretum e-
runt iferetie, hocefi DCE erit
unareita linea.

DEMONSTRATIO.

Si Adverfarius contendat lineam CE
cum CD non facere unam lineam re- -
@am, utique aliam affignare nobis de-
bet; illa autem affignabitur vel fuprali-
peam CE velinfraillam, .
. Sitprimofupra CE. ut CF.

Jam anguli (2 ~-P 0 2Reélis.
juxta




s T ———

- LisEr PrR1Mus. ¢y | |

i . juxta Adverfarium. _
i Atquianguli O}~ S 0 2 R. perpro-
o . pofitionerh, : ‘
d ' - - =
ytli : Ergo2 Q1. PO O--S. Evdem- aar &2

i . to mrinque angulo O remanet BP0 S. 4, 4
Pars & rotum qudd eft ablurdum & cAx 0.
Et ¢adem demonftratio habet locum in
omnibus lineis quz poflunt duci fupra
CE, Ergo nulla poteft duci lineafupra
CE, quz ctm CD faeiat lineam reGam '
- Sit deindeinfra CE. vt CG.
Tumanguli O =1 T 20 2 Re&is. jux-.
ta Adverfarium. _
Atqui O -1.S 3.z R. per pto-
‘pofitionem, = -

1

ErgedO . T 0 O:-1-S, Etablato dax.v
utrinque angulo O remanet T 0 S. To- ‘
tum & Pars. quod ¢eftabfurdum. cAz g

Etcom eadem demontftrationis forma |
obtinéat in 6mnibus lineis qua poffint
duciinfra CE : fequituretiam nullariiin-
fra CE poffe duci. qua cuth CD facitli-
veam re@4m.. Unde concludendum erit
iplam lineam CE cum CD facere reQam -
DCE. Q- E.D./ o ' .

o R A ‘Pros

\



68 = Eucripis
ProrosiTio. XV.
s,  Siduereite AB.CD Je invi-
cem fecent , angulos adverticem €
oppofitos , [cilicet E ¢ P equa-
les inter [e faciene, :

'DEMonsraArlo;
Anguli E+Ogo 2R\,
Anguhp 40 7-R

. bAn 1 Ergo 'E.} O P + O.
- ablato utrimque O.

CAK-; E Cn' Po

f13.1.

B C!-




“ LIBER. Pr1mus 69’ ,
.. COROLLARIUM. L

M Dy reéte fecantes fe mu-
B o ad punétum interfectio-” -
nis quatuor angulos facumc ‘

" quatuor rectis xquales |

COROLLARIUM. II.

. Omnes anguli circa idem
pun&um conftituti “zquales
funt quatuior rcé’us

{3 ’ "P&o.‘"



70 EucLip1is

/

11111

Pro P.()SITIO'.- XVI -

theorg.  Trianguli  AB( uno latere
Bed ‘produtto in E , externus
angulus EAC utrolibet interno
& oppofizo. C vel Bmajor eff. - |

LV

X
. ]
N ™. '“
. L.,
(-} . -

-~

4

£~ T

PREPARATIO. L

1. Latus A C bifeceturinF.* %
3. Du&a BF producatur b in
G, utBFfit0oFG. »

3. Ducatur AG.

a'ro. L.,
bl’oﬁ.!

DEMONSTRATIO.
]am in triangulis BFC- AFG.
La-




. T ————
"LiseR PRiMus. 4y |
] L'atus‘ BF  FG\ Percon-
‘. Laws - CF 2 AF/frudio-
- nem. -
er Angulus BFC0 AFG.per15. I -
] —
i Ergoang FCB 0 FAG. per4. 1.
] Atqui totalis EAC externus
major FAG.
Ergo idem EAC etiam majcr
FCB.1i.C.

" Eodem modo bifecando latus
AB procedatur , & probabirur
angulum externum D AB majorem
¢fleangulo ABC.

* Aqui angulus DAB 0 EAC.

15. 1.

Ergo EAC etiam eft majos

- quam ABC {.B. -
» Q.E.D.

Pro.



92 Eucripr1s
7 e

‘Prorositio. XVIL

Teocie.  Triangwlf ABC do tmgult ;E(
T. vel alis quilibet , quocunque |,
modo fimul ﬁmxptz duobus re- k

Ehis funt minores.

A ‘ (

_\A 0 zL 3 . iy
D C - B

DEMONSTRATIO.

Producto latere BC in D.
DuoanguliO--T o2R.13.L
Atqui O < B. 161

Ergo B--T 5 zRe

Slm111 modo demmnﬁmtur




LIBER P&IMus 73
angulos A =~ T efle minores

4 fen > duobus Reétis.

COROLLARIUM I

In omni trlangulo cujus e
nus angulus fuerit reGtus vel
obwfuss, reliqui funt acuti.

COROLLARIUM I

Omnes angull trianguli
zquilateri; & trianguli Ho-
feelis anguln fuprabaﬁm funt

acuu ‘
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Proprosirro. XVIIL '

metr.  Omnis Trianguls 4BC maxi- |
mo lateri 4[] opponitur maxi- |,

nm; 4ngulm ABC, :E(

DEMONSTRATIO.»

Angulus ABCeft «C. - |
A majorilatere AC ablcinda- J

tur AD 0 AB.
«51 Ergoangulus ABDOP, 2
bi6, L) “Atqui P < C '

~ ErgoABD < C. :
’ b ’ - Adco‘ .




g
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Liser PrRiMus. 79 , |

Adeoque totalis ABC ent
multo < C.

Angulus ABC eft < A.-
A maximo latere AC abfcmda- :
tur CE 0 CB.

Eritqueangulus EBC0 0, <5 %
Atqul O < A, d di16 K

‘Ergo EBC' < A.

Ergo tofahs ABC cnl: multo
<: A.

Unde jam patet angulum ABC
efle omnium maximum. Q. E. D

K2 | Pré:.



- Eucriprs

Prorostirio. XIX. & =&

Inomns triangulo ABC maximo

Theot. ! . ., .
e angulo B opponstur latus maxi- |
p

. mum AC. 2

A

B‘,

DEMONSTRATIO.

Autlatus AC eft 0 AB.
Aut AC & AB.
Aut AC < AB.

~ Si Adverfarius ponat AC
+ as.L AB, erit aangulus B0 C. quod

¢lt contra hypothefin.
- A | Si




{ Lissr PRiMus. %7
. Siverodicat eflc AC > AB.
erit angulus By C: quod‘”" L
, drerum eft contra hypothcf' in.
"
w Ergo fequxtur latus AC cﬂ'e <
AB.

- Eodem modo demon{tratur
AC efle < BC. '

-~ Ergo abfolute latus AC eft,
maxxmum " QE D :

/

K; o Pro-
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‘PRorPosiTIO. XX,

e Trianguls AB[' duo latera fol-

eAB. AC. aut alio quocunque
modo fimul [ump:a religuo B[

Sfunt majora.

PREZPARATIO.

1. Latus AC producatur in D ut fit
AD 0 AB.
2. Ducatur DB.

DEMONSTRATIO.

In Triangulo DAB. latus AD. O
AB perconftruct. :
Ergoangulus ABD 0 D.
Atquiangulus CBD < ABD.
© Ergo angulus CBD etiam < D. .

Adeo-

L7

XN B

Ryl

s

o ‘{ 7, A5 .‘/5/
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| Adeoque latus DC hoc eft duo la-

| tera BA -~ AC, funt # majora tertio  19. 1.
[al'g latere BC, Q. E. D.
e EER
5 SCHOLIUM

Propafitionis hujus veritas immediate.
fluitex Archimedza linez ReQz defini-,
tione; Ad oculum enim patet viam per
quam lineafraGa BAC a B ad C du®a
et diverfam effe, a via linez BC, qua
ftatuitur reQa, - ’

_Ergolineare@a BC eft omnium mi.
nima, quaz a2 B ad C poteft duci,
v Adeoque etiam linea re&a BC exit >
* linea fra&a BAG, A
o QE. D -

y , | o * Pro.
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. Prorositio XXI.
Theor. Sia terminis unius lateris “BC
¥ intra triangulum jungantur due

refle BD. (D :helateribus tri-

anguls BA. AC minores quidem

eTUBL 5 majorem vero angulum
BDC. coutinebunt.

A

, B [ :
DEMONSTRATIO.

Pars I

- Produ&a BD in E. erit intriangulo
BAE, o
‘A [BA -~ AE < BE.
ear APARSE SR

BA -} AC < BE.}-EC.

“Deinde in Triangulo DEC.
DE .. EC < DC.*
€L A /&D : 2 BD.

bAx 4

" BE




Liser Primus: 81
BE .. EC <BD-}-DC. 444+
Atqul fupra BA —t AC < BE

- EC

Ergo BA AC multo € BD
+ ])‘C‘ + i : < .

' PAﬁi 1I. -

Externus angulus BDEC <« DEC.
mtemo. ¢ 16.1

Atqux angulus DEC < Alinternc.f  f e .

——

Ergoangulus.BDC multo < A,
QE.D.
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Alla DEMoNsTRATIO.

PARS I. Ducre&am ADO.
Intriang. ADC ang. R < Q.
Intriang. ADB ang. D < P

Ergo. per 19. 1.
Latus AC < DC. )A
Latus BA . < BD.

b A

>

' 7
Latera BA —~ AB <BD—-DC.

Quod autem angulusR fit < Qfic patet. Pro~

ducatar AO in E, ut fiat CE J0 Ca. Triang.

ac.1 - ACEeftlofceles. Ergoang. Q JOE 4 Atquiexd

% ternus R <interno E 4ErgoR < Q. Similiter
bx6.L  probatur efle D < P. ,

PARS Pz
' Ang. 8 <« :
ex6Lyg ., A{Ang.;r <Q ¢ .
PR ! Ergo




*

‘LisEr PrrMus §3

PR ErgoS-—-—-T<P-——~Q
Hoc BDC . < BAC.

Vel aliter boc modo.

PARSI

Per Archimedzam re&z linex deﬁm-
tionem linea BOC eft omniom brevifli-
ma, quzaB duci poﬂ'unt adC, Ergofi
2B ad C peraliam viam ducatur lineafive .
incurvata %ve fra@a; wBAC, vel EDC.
neceflario illa viaerit major. Patet autem
ad oculum quo pun&uin {raétionis ma-

gis a linea BEC recedat , ‘eo viam per

quamiftalinea procedet effe etiain longio-
rem, adeoque etiam lineam effe majorem.
Atqui punétum fraQionis A magisa li-

nea BOC recedit quam D. Ergo linea
B AC erit major linea BDC, '

Paxrs II

Per propofit 32. 1. (qu 2 b hac non
dependet.)

Omnes anguh triang. DBC 0
emnibus ang. trian. ABC " \g
Atquiang,-DBC 1. DCB -
ang, ABC..« ACB. {

Remneblt angulus BDC <‘. BAC.
L 2 pRO'
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ProrosiTio XXII.

" Ex datis tribus rectis 4. B.
C. quarum due quxlzbet tertia
ﬁmt majores Trmngulum con-

- fhuzuere,

o e
A

Probl. 8.

X

D EX K X ;

_  CONSTRUCTIO. -

1. In infinita linea DH,

lineisdatis A. B. C. {ume z-
qualcs DF.FG. GH.

2. Centro F & radio FD

defcribe CirculumD1,& cen-
tro G radio GH circulum HI.
3- Ex pun&o interfectio-

nis | ducdheur re&zIE. IG.
Dxco




o Liper PrRiMus. gy
Dnco FIG efle trxangulum

.

L i quaeftum

M : e :

ertiz‘ DEMONSTRATIO. o

- FI' 0 «+DF » A\ Per con-' 3 Defrg.
FG » B. }ﬁru&io- : ' |
GI'» bGHach nem.  ppegg,, |
Q E. F.

A, )

x' \

D /

1-

[‘ A



&6 Eucripi1s .
PROPOSITIO XXIIL

Ad date refle )IB pr.ntum
[ angulo retilineo DEF £qua-
 lem GCB t_’ﬁcc’re

Probl, 9.

1. In re&is EH. EI{ume

~duo punéta D. F. illaque jun-

ge reéta linea DF.
a1 2, Tum *fiatad pun&um
C triangulum GCB, habens
latera zqualia lateribus crian-

guli EDF. :
- Dico angulum GCB cf
{e zqualemipfi DEF. .
N oo e.




S

‘_‘ Liser Primus. 87 |
' DEMONSTRATIO.

In triangulis GCB.. DEF. .
. LausGCx0DE, - Percon- -
Latwus CB p» EF ﬁr £tio-

LawsBG © FD nem.

Esgo angulus GCB DEF. bs.1
QE F.

] '™
“ : , .
B ' . ) - -
i ; v
» ! by U - s
0o "{ i .
} ' ' ./..r i
‘m : "“\ A Fa
Do,
iy - \.,:;.\
1 ,,/'*



8§ E’u'c-‘r.‘z DIS§
_Prorositio. XXIV. _,
Theorss: 87 duo tridnguld BAC. BAD qu
duo latera BA, A0 duab_u;c B4 |
AD aqualia babuerint. alterum !
alters unum vero triangulum hdf .
beat angulum iftis latersbus con-
tentum BAC majorem altero

BAD ; habebit quoque bafin
B[ majorem bafe ‘BD,

PRAPARATIO. |

3. Centro A per C dcferibe
A / cir-

.\.‘.




I

_ LIBE& Primus. 8y
circulum , 'is tranfibit per D, cum

BCcadit fupra D.
2., Ducatur re&a DC.

DEMONSTRATIO

~In Trxangulo ADC.latus AD
ponitur zquale AC. ergo angu.

lus S 0 Q .
Atqui S < O. e
‘Ergo :Q_< O. :

-

-“Adeoque T multo <O.

Quare cum m~tr1angﬁlo BCD

. angulus T, fic < O eric latus feu
* BalisBC major *bali BD. |

QED

M Pro-

. AC. AD ponuntyr zquales: Et

a9 L

~



.90 Eucripis
PROPOSITIO xxv.

- Theos, Si duo triangula ABC. DEF
" duo latera AB. AC duobus late-
ribus DE. DF equalia habue-
rint alterwm alteri; unum vero
triangulum babeat baﬁn BCma-
jorem alsera EF : babebit quogue
angulum Amajorem D. -

\

B C E » :

DEMONSTRATIO.

s angulus A non fic < D,
EritvelA © D, e
velA > D.
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' Sifit A 2D, erit bafis |
" *BC » EF. contra hypothe- ss.z
DB fin. s S

" Si vero A= D erit bba- b1,

# {is BC » EF. iterum contra

% hyp. . :

(it Adcoque {equiturefle angu-

e lum A <D, ~ B

Q. E. D,

Li M2 Pro: -



92 = Euctipi1s
: PROPOSITIO XXVI.
Theor.

1. 8 duo trizngnla dues angulos duiobus an-
gutlis equaleshasueiiut 5 alievum altersy &
unum latys uns ldterwquale y five quod ad-
Jacet equalibus angnlis, (ive quod ani aqua-
Liwm anguloruim [ubtcﬂdnur Ll & religua
latera reliquis lateribus aqualia habebunt,
alterton alteriy & riliquuti angulum reli-

quo angile.
D A D
/ \
R F B C &L GF

DEMONSTRATIO .
In Triangulis ABC. DEF fmtanguhB E. ut&
CF :fcqualcs : .
Sitque primo BC 30 EF, fc: litera adjacentia.
siDEnon fit J01pti AB; fit DE <« AB, &
abicindatur EG J0 AB, & duc1turGF

Tum critin TriangulisGEF, ABC.,
Latus GE )0 AB per conitrutionem.

Angults E 0 B. | Per propofie

Latus EF O BC }tionem.
.- ErgoaangulusGFE 0 ACB,
Arquiangulus DFE 30 ACB per propofitionem.
bAx I Ergo bangulus GFE 30 DFE, pars & to-
Ax g, tum, quod cﬂ;cabinrdum !
¢ Ax 9. Ergo

‘a4‘.1.

[}

§ 5 gy




R EEEEEN——,

LiBer PRIMus.  o3.
Loy Ergo non poteft effe DE < AB, '

’ Et eodem modo prebatur DE non poffc cffe
W minoslatere AB:

6 Ergo DE XD AB, adcoque tnannula ABG,
. DEF fe habent ]u:m 4~ Et omnia reh ua funt
b 4 .
T equalia, -
1
il Sitdeinde AB O DE, feilicet latera oppofita,

b Sinon fit EF O BO’ it EF < BLC, &

W abftindatur EG 30 BC, ducaturque DG.

i 1 : L .
“Tum eritin triangulis ABC,DEG, N

Latus AB 0 DE ) per propofitionem. 8 -
Angulus B 0 E |
\‘

Latas BC 0 EG per conﬁru&
o .
\ ! " Ergo dAngulus ACB IDDGE : fal-
5 i tmﬁ;?r:“ angulus’ ACB DD DFE per propofi- ¢ 4 1

Ergo angulus DGE 30 DFE, quod cft abfur.
dum, cum DGE fit externus, qui-interno DFE

Bt s Majorekoe. e €16 L

, » Ergonon potefteflc EF < BC. : -
v+ Eodem n)\odo probabitur non pofle - effe
}?‘01‘3‘ ! EF > BC.

Unde fequitur effe EF ‘0VBC: Adcoqu- in
tringulis ABC, DEF oinnia per4 ctTc xquaha
QE

£

o n M3  Po



94 EucrLipis.

P RdPo stT10 XXVIL.

% yebla EF incidens ahgulas alter~

nos P. R aqualés faciat ; re-
Ele erunt inter fe parallele.

‘A \ ¢

" DEMONSTRATIO.

Sinon fint parallele, coin-
dent

Theot. Si in duas }e&'as AB. CD

' B
\J
g\r
: c D




P

J parallele.

e

‘Liser PriMus o
cident putain I, & fiet trian-
gulum GIH.

Tum erxtanculus externus
"P < Rmtemo., S 216,10 |

Atqui per propof anculus |
PO R. . . |

- Que duo ﬁmul vera cﬂ'c ' i

abfurdum eft. Ergo linex
non concurrent; adeoguc funt

PRro-
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@

"Proros 11'16 XXVIII.
o, .. 87 in duas reas AB. (D

19. - -

num zmgu[um 0 xqualz-m interno

€5 ad eafdem partes oppofito 9 :

Aut [i faciat duos mternos ¢

ad eafdem partes P, 9. ﬁmul N
wquales duslus reitis paml]elx. ;
erust inter f¢ refle AB. CD.  |:

B

refla EF incidens faciat exter- |




o

M
v
fire
1

i
0

il
i

2

i
§
b,
|
i
f

|

LIBER P&IMUS; | o

DEMONSTRATIO.
PARS L

Angulus T 0 0.» Ca x;.!."

Aqui Q 1 O per propofitionem.

Ergo T Q. b .0 - bAx T,

Adeoque linez AB. CD. funt pa:
fallele, © ~

cz7. I

PARS IL ;
Anguli O |-P 0 2 Reis. 4 dn.
Atqui’ QL. P 20 2 Reis per Prop.

Ergoc0.l. P20 Q |- P. demto cart

urrmque'.-l?:., o
/ L
. 00Q
Ergo per pa:rtem ‘prinﬂiém hujus linex
AB. CD fune parallele, '
I Q E' "D. N -

®
L

N P R -

e e e



9% Euc¢Lipis:
Prorost T1 0 XXIX.

'Theor, Si in reblas parallelus 4B.
(D refta EF incidar.

. Alterni anguli T. 9_in-
zer [é erunt equales. |
2. Externus G erit equalis
nterno 5 ad eafdem partes op=
poﬁto R.
3. Do interns ¢ ad eaf*
dem partes T. R. fimul ernnt
equalss duobus rettss.

\E

NG ,.
/’K B
g N
. g\ . :u(
CA ”_‘H D I
. [ ] . :{l

De.
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DEMONSTRATIO.
' ’A P'ARS»I."
Si angulus Tnonfico Q,
erit vel major vel minor.

Ponatur T < O
T TR

————

. Erit‘T.+P <Q.-+P. kg
Atqui TP ® *2Re@is.  puy1. |

—

Ergo QP > 2 Redtis:

adeoque linez AB. CD non

func e parallelzzquod eft con- ‘,, )

tra hypothefin, - -
o N 2  _ Deiﬂ—‘



o dn L

" e Ax 11,

400 Eucripis.

Deinde ponatur T > & |

feud <T. >
\ R. R: 7.

9+R <T+R.

4 Atq'ui & —4-R 0 2 Rectis. d

" Ergo THR > zRe&IS

adcoque duz linex ° AB CcD
| non

A9
v

£

1y
T

<
il
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non funt pacallelz : quod ite-

rum eft contra Hypothefin,
. Ergo eftangulus T 9.
, °ngod €, D.
PARS IL
G- T o 2Reis. >f‘ fit
R~+9 02 Redtis. t

: ‘ ) 5<Erg'o G"'r“T:D'R';J.—-%B-/SA!-L '

|

X

-

.

o b
I

i
)

.
1

: Atqlll - T 0 .,Q.‘ h ‘ h per par-

tem L.

Eng G 0 R-‘ 'i s - . P A 3

PARS IIL

G/'—\—.-‘TZDZ'RQ&is. k kL -
Atqui GO R, t 7 trap

temz2.

ErgoR 4-T ® 2 Re&is.
. .D.E." .
N 3 Q Pro<
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Theots

21.

g02 Eucripis

ProPoOs1T1O XXX
Si due reffe AB. CD. [fint

pamllelx ad eandem EF ; ille

erunt quoque inter [ parallele.

A- :
S VI
C

DeMoNtTRATIO.

Ducatur per tres datas re-
- &aslinea GK, |

¥

An.




j ALIBER quMus "m,g"

Angulus O © P. 'proptcrug L
. parallelas AB. EF.
w  AngulusQ O D. *propter -
e parallelas CD. E.F

Ergo ang. 0 w{altéfm. A
Adeoque AB.CD funt® inter bant
. fe parallel,

- Pro- |



o4 EucrLip1s.
ProPoOsITIO. XXXI.

robo. Doy datum punitum G du-
cers lineam AB, que date CD
e parallela.

e s
N
LT

CONSTRUCTIO

1. Fx punéto G ad datam
CD duc re&am GHfub quo-
libet angulo GHC. .
2. Ad linez GH punGtum
» 3 &G fac *angulum HGBazqua-
lem angulo GHC.

- Dico




] LisER Pnlmus.' “10§

Dico BG rodu&am efle
lpﬁ CD parallclam.

D R DEMONSTRATIO.

Anouh alterni GH({ HGB
func xqualcs per conftructio- -
nem. Ergo ®lince 4B. CD. bay. .
{unt parallclae

o Pro-
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106  Eucripis

5

ProrostTro XXXIL

Trianguli ABC uno latere
'B( produito in E.

1. Sxternus angulus S duo-
bus internis ¢ oppofitss eA ¢ B.
xqualrs eft.

2. Trmngulz tres anguli 4.
B. 0. fimul Jumpti duobus rt-
Elis aquales funt. '




R
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- DEMONSTRATIO.

" Pars 1.

Du@ta re@a CD parallela lateri BA
erit. - .
" Angulus P ), A, ‘alterno; propter 2 29°%
incidentem AC. :

Angulus Q 0 bB, interno; propter b2 .
incidentem BE. ‘ ‘

: - . Ergo anguli Pl Q_hocelt toraiis
. $20 AL B. Q. E. D.

Pars =,

qu anguli O-;lr. SO 2ReHis, ¢ c13h
AtquiS 0 A~~B. perpartem I,

i

Ergotres anguli A.lLB1L.OX
© 3 Redlis.

' COROLLARIUM I.

Omnes anguli unius triauguli funt
zquales tribus angulis cujufcunque alte-
tius trianguli imul fumtis; Et quando,

duo funt zquales duobus erit & tertius
Zqualis tertio.

t .

|

O] . De~
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108 Eucripis

"COROLLARIUM IL

In triangulo IHofcele re-
&angulo anguli ad bafin funt
femirecti. Er quadrati dia-
meter illius angulos bifariam
fecat.

'COROLLARIUM IIL
Angulus trianguli zquila-
teri eft una tertia duorum re-

&orum, vel duztertie unius

recti. : 2
 SCHOLIUM
Omnis figura rectilinea
dividitur in totr triangula,
quot habet latera , demptis
duobus, & anguli triangulo-
rum. conftituunt angulos fi-

DE-

RN




e
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DEMONSTRATIO.
i
i
i C
L
I A B
! Intra quodlibet polygon'um” ex: gse

j{  pentagonum ABCDE, fumatur ali- )
t ‘quod pun&tum F, ex quo ad fingulos
angulos ducantur redtz ; & obtincbun-
tor tot triangula quot figura habet late- .
12, adeoque hic quinquetriangula,

- Cum autem unumquodque triangulum ,
36 contineat duds angulos rectos (per 32.1.) ,
3, | quinquetriangula continebunt 1o angulos ‘

i | tedoss aquibus fi demantur anguls recti
* . Quatworcirca F pofiti (15.1.) quiad figu-
¥ | ram non pertinent , - remanebunt pro an-
v ¢ gulisfigure 6 anguliredi. ‘

. Cum jam duo anguli re&icontinean= .

tu_rin unotriangulo, 4 eruntin duobus &
§intribustrigugulis, =~ Unr



-

110 .EucrLib1s.

Unde jam concludimus pentagonum
dividi poffe in tria triangula: hoceftin
tot triangula , quor figura haber latera
demptis duobus.

Quz demontratio univerfalis eft pro
omnibus polygonis ; & Tabellz fequen-

tiseft fundamemum.

Latera 31415161 7

Trianguli (1 [ 23] 4 5

Angulire®i |2 |4 6 [ 8] 10 '

Latera 8 9frwfnjn
" Trianguli 6] 71 81 910

Angulire®i 12 (14 ] 16 | 18 | 2

Cujus hic eft Senfus. Figura Ex: Gr:

" 6 laterum, dividi poteﬂm 4 triangula;
& illius anguli omnes vadent 8 reos.

"Ifn o-

—

[ e J

A

==
- p——

=
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PROPO.SI T10 XXXIIIL

(<t

:pmi

e

Reite AC. BD que equales & Tbeor
parallelas AB.CD ad eafdem par-
tes conjungunt ille & ipfe a'quales
funt & parallele.

—_—

A B

o
: . S
- L +

c D

DEMONSTRATIO.

Du&ta Diametro AD, inTri-
. angulis BAD. ADC.
" Latus AB » CD per propo-
fitionem.
Angulus a0 T PIOPEr ¢ . &
P L



112 Eucripnis -

parallelas AB. CD.
Latus AD 0 AD.

Ergo per 4. omnia funt zqua-
lia, nim.

Latus AC » BD.
- . Angulus Q_ » S, adeoque
b2 L AC&BD parallclaz

Pro-




| "Liser Primus. »;I;
PROPOSITIO XXXIV

: A Theor.

" A 0 B Paralle. ™
q\n'i . ? -\ logrammi ,

' ' , ABCD

: : » oppofitala-

| | terads an-
i N\ guli 2qua-
C o D lia fant;

' iplumque a '

i Diametro fecatur bifariam. C

. DEMONSTRATIO.

' In Trlanguhs BAD.ADC.
Angulus 30 1 T propter parnlle]as a29.L

AB. CD.

Angulus %0 ‘Q_ propter parallelas
AC. BD. .

Latus AD 0 AD. w

b Eigoyer 26. omniafunt zqualia; fc:
Latus AB 0 CD.
] Latus. BD 0 AC.
‘ Annulus B C, .
Adeoquc per 4. Triangula BAD.
ADC inter fe funt zqualia.- :
— p Pro-

“
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ProrostiT1o. XXXV.

o Parallelogramma’ 4D, -FD.

T fuper mdem bafi CD ¢ inter
eafdem parall:las AB. CD confhs-
tuta funt equalia.

FEB

/

DEMONSTRATIO.

_#*Tres hic occurrunt cafus, qui
totldcm ﬁguns cxhlbentur

Ad Flguram L

.Latus AE 0 CD >
Latus EB 0 CD 34' .




| Lieer PrRIMus. 115 |
ErgoAEa:.oEB ARl

. . Confiderentur j jam duo trian-
gula EAC. BED, 1n'quibus

B Laws EABE. -
w  Angulus ADBED propter
0 parallelas AC.ED.

%~ Laws AC2ED per3sL

" FrgoTriang. "EAC cc| -
".. Triang. BED>Addc
'\ Triang, ECD 2 ECD!

b Parallelogr, EACD Parall
t BECD

l\

\

ba L

Ad Figuram 1L
Latus AE » CD! I
_ Laws FB » CD.3*

i Ergo AE FB ’
| g : .FE \/S

——

——s

AF » EB. _
uare jam in Triangulis FAC.
ppirejam e

)y . P '}‘.»La-_

R
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Latus FA 20BE,

.- Angulps A0 BED. propter
paralielss AC. ED.

Latus ACED. per3ql

o—

<1 Ergo Triang, ‘FA"CJ)BED')A
Trap. EFCD. » KFCD

Parallelog. AD » Parall. FD.

Ad Figuram IIL

‘Latus AE CD) I
Latus FB » CD./34 *

Ergo AE FB)A :

EF. EF.
AF »  EB.
, Quare iterum in triangulis

FAC. BED. '
"~ Le2tus - FA 0 BE
- Angulus A 0 BED. ob
~ parallelas AC.ED.
Latus AC 0 ED. pei34.1.
Ergo




- Liser Pr1Mus. 1:17_ ,
Ergo ¢Triang FAC 0 Tri- A4t

)pm‘ .+ ang.BED. S
o Triang FEG0 Tri./°
n Lo ang FEG

B?i Trapezium EACG 0 Tra \
‘ : pezio BrGD." A.
— Tnang GCD  GCD

FD’!‘ Parallelogr. AD a l;iaragel ED.
1
fs :‘
"

Pros
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ProrosiTro XXXVI.

meo Parallelogramma AE. HD fu-

per equalibus bafibus CE. FD, &
inter eafdem parallelas AB. CD
conflituta, smter [e funs aqualia.

A & ;4 B
<) JE. D
DEMONSTRATIQ.'

Ducantur re&tz CH. EB, quzenmnt '

@ 233.1. azquales & parallelz, Hoc faQo erit.

0
Parallelogr. AE.0 pParall EH,
Atqui Parall, HD 0 cidezr};s.l.
Parall: EH.

p——

bari  Ergo bParall. AE 2 Parall. HD.
. Q, E:. D.

Pro-




i
i
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I ProrosiTro XXXVII

i Triangula ACD. FCD fuper theor.
b - eadem bafi CD & inter eafdem™

(0  parallelas AB. CD. conflituta »
di . Jumt inter [e zqualia. ‘

i

. x » » :

f c D

k DEMONSTRATIO. ®

® Du&is DE aparallelaipfi CA : ut & —_
\ DB parallela CF, erit. b3s. L
Parallelogr, ® EC 30 Parallelogr. BC. - .

" AtquiParall, EC femiffiseft
Triangulum ACD. I
. EtParallelogr.BC{emi(Iis el j4
’ triangulum FCD. [

- Ergo ctriang. ACD 0 triang. FCD, ¢ Az 7.
: - QE. Dc

Pro-

-

\
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‘PROPOSI'_I"IO XXXVIIL
Theor. Trfanrm[a e/l[E HFD fu-

28.

per wqua[z&t/s Laftbus CE. FD..

€5 nter cafdem pam//e/as AB.

CD confiuia , inter [ _/mzt'

equalia.

NN

C E F D

DEMONSTRATIO. -

asnlL Ducatur *EG parallela
ipi AC & DB ipfi' FH.

b1 lum b Pacall. CG © Pa-
rall, FB.

At-
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o Aequi dimidium CG|{
. ¢t Triang. ACE.

4 Ec dimidium FB eﬁ/34 L
2 Tnang HFD o

A3
/m;f

Ergo ¢ tnang ACE « a4 "
. mano HFD L

I _
i

]

I

Q P
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Proros Ind XXXIX.

mer. 85 triangsla AEC. DB
" fint equalia , ¢ [uper eadem
bafi ‘BC €9 ad eafdem partes
conflituta: illa erunt quoque in-
ser eafdem  parallelas. Hoc off

AD erit parallels B(.

DEMONSTRATIO.

Si Adverfarius hoc neget. Sit AE

patallela ipfi BC ; & produ&a BD in '

E, ducatur re&a EC.

a371.  TumTriang. 1 ABCO EBC, .
. Atqui Triang. ABC 0 DBC per
-propolitionem, , _
- Er-
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( Etgo Trisng, ® EBC 0 DBC. To-barp
. wm& pats quod elt abfurdum. -
CAX. gy

i " Et eadem demonfiratio obtinet in o-
D(_ wnibus lineis quz poffunt duc1 fupra
s AD. .

Quare ¢oncludendum eft nollam li-
neam poffe duci fupra AD, quefiti ‘P“
t fi BC parallela.

i Quod fi adverfarins contendat lineam
AF effe parallelam BC, eadem demon-
firationis forma ipfum ad abfurdum de-
ducimus; & probabimus nollam lineam - ..
infra AD pofle duci quae ipi BC fit
parallela.
+ "Ergorette hinc concludimus ipfam li-
. neam AD effe Parallelam BC:

Q E, D.

Qi Pre-

L
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Prorositi0 XL.
Thcofn

S Si'triangula AB( DEF fin
equaba , ¢ fuper equalibus ba-

fibus BC. EF, € ad eafdem

partes conflituta: Hlaerum quo- |

que inter eafdem parallelas AD.
- BF.

DEMONSTRATIO.

Si AD juxta Adverfarium non fitpa-

rallela BF ; fit AG fupra AD dufia,
ipfiBF parallela & Produ&a EDin G,
ducatur GF,

L _ Tum erit 2 triang, ABC tnang ’

GEF.

Atqm idem triang. ABC 0 triang-

DEF. per prop Ergo




e e e e
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Ergo btriang. GEF 0 DEF. To- payy,
tum & pars ; quo§ eft <abfurdum. | cArge
I Adeoque finea AG non eft parallela.

. BE: necullaqua lupra AD pofler duci,
[zi% Et eodem modo demonftratur nec
¢  AH nec ullam alfam'quz infra AD pof-
¥ g duci, effe-parallelamipfi BF.

A Ergo concludimus iterum ipfam lineam
AD efle parallélam BE. Q. E, D.

-

Q3 | ', PRe3



Yheor.

3.

237. 1,

"b34. L
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.ProrosiTtio XLIL

A ¥ 3 paral/elogmm-

/l/ mum  AECD
- communem cum

© “bafin CD habue-

rit, & in iifdem parallelis AF.

CD fuerit: parallelogrammum e-

rit duplum trianguls.

DEMONSTRATIO.

Du&a ADerit trlang a ACD 2 tri-
ang. FCD.

Atqul b parallelogr. AECD eft du-

plum tnang ATD.
Ergoetiam parall, AECD eft duplum
triang, FCD., :

SCHOL‘I’UM ~

- Imo  etiam fi para]lelogrammum.

ABDC cum triangulo EFG =zqua-
les bafes CD. FG. habuenc&nn{dem

- fuerit parallelis , parallclog. triapguli
duplum erit,

triangulo FCD

De-

s S




o
B

i
b

W
0
3
Ai‘ ,
g

'
v

|
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DEMONSTRATIO,
A BX E

. 1\

C DF G H

Du&a FK parellela GE, erit. :
* Panallelog. AD 20 Paral. KG. 36.1,

Atqui Parall. KG eft duplum Trian-
guli EFG. per34. 1.

* . Ergactiam Parall. AD cjuldem trian-
gult duplum erit.

Prateres fi Trianguli EFH cum Par-
allelogr, AD inter eafdem parallelasegi-
ftentis, bafis FH fuerit dupla bafeos CD
erit triangulum EFH 20 parallegr, AD.

DEMONSTRATIO.
~Triang. EFG 0 triang. EHG (38.1)

" E{go totam triangulum. EFH eft duplum
+ tanguli EFG ¢ atqui modo demonftra-

tum eft effe parallegr, AD duplum ejul-
dem trianguli EFG: Ergo erit parall,
AD 0 triang. EFG, Pro



y28° " EucLibp1s
PROPOSITIO XLIL.
A ‘ Dato  tyianguls

Prob. 11,
: @ ABC equale paral-
- lelogrammum GC
. conflruere, . habens
E C

B augulum  equalem
' angulodato D,

CONSTRUCTIO.
1. Divide 2bafin BC bifariamin E,
& ducreGam AE, -
b3l 2, Duclineam AH parallelam BC.
. ExEduc reétam EG ut angulus
GLC (it zqualisangulodato D.
4. Age CH panailelam EG.
Dico GC efle parallelogrammum
- quzfitum, o

e 1oL

DEMONSTRATIO.
ass.r Triang. AEB 20 triang. AEC.
Ergo triang. ABC eft duplun triang.

AEC -

b g4ull  AtquiParall. GCPbeft duplum ejuldem

triang. AEC.,

Ergotriang. ABC 0 Parall, GC. ¢

Cum jam angulus GEC per conflru=
Giontm fit 0 angulodato D3 patet 1.
&um effe quod queritur,

€Ax 6, |

y,

Pro
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L1 -

rriagvi; * ProprosiTro. XLIIIL

e i ‘
i { Omnis paml/elogmmmt AC Theex

, b 3%,

s Complementa 4G. GC. ﬁmt inter
) ﬁ xqmlm.

0 | R
jniﬂIl . o
; A
BC. '
mgi'b" { ée : ; :
i n, R
' LT ]
D E (+

i -

DeMons i‘Rleo.'_
3 riang. BAD - Tri)
1 - ang. BCD.
6. § Tnang BFG |- GHD 34 L.
2 ti.BKG | GED/

e e,

Eu‘ -, Remanet complem. AG s S
. Compl GC Q.E.D. aAx.30

- R - Pro- o

e

—
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242. 1

130 Eucripis:
PROPOSI’. Tio XLIV.

I Ad datam

A
D rectam Fda- .
% to tiiangulo
E ABC equale

parallelo-
grammunm
CcM applzmre habens angulum equales an-
gulo dato D,

L

CONSTRUC’I‘IO.

1. Contlituea parallelogrammun; CcG
zqualetriangulo ABC, & habens angu-

" Jun GEC D angulo D,

e3L L

2. Produc b BCin K, ut CK ﬁtJ)
datz F. :
3. Age KI parallelam ¢ CH, quz
produ&a: AHoccurratin L, .

4. Ex Iper C ducaturIC. quzpro-
ductz GE otcurratin L.

§ Ducatur LM parallela BK, quz

produé‘tae IK occurrat in M.

6. Denique producatur HC 15 N.

Dico CM efle parallelogrammum-
- qufitum,

De-
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i
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,‘! , DEMONSTRATI,O.‘

mt:‘T Ttiang, ABC :X) complementoGC
B per Conitr,’ ' ‘
w . Compl. CM 320 eidem compl. GC, a4 &
gl - Lo
e Ergo triang. ABC bao compl. CM baz -
)
g Angulum autem CN\fI effe 0 anou]o
dato D fic demonftratur.
Ang. CNMc0 HCK propter pa- c29. L.
rallelas CK. NM.
nCC! Ang. HCK 0 CGEC propter pa- -
nallelas HC. GE, -
Ang. GEC. (D D. per conﬁru-
0 &mnem ‘

4

Ercoang CNM X D, ¢ dAx L,

g Cum. jam demque latus CK fa&um
™ fitzquilelinez datz F, pater paraliclo-
1 gammum CM quzfito fatisfacere,

| - ?

K ]

- Rzr ’ ’P‘YO\'
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Proros1tio XLV.

rmob.vz.  Dato reblilinco AD aquale
pamllelogrammum ED confli-

tuere habens angulum xqualem'

: ngulo dato F.”

n
, 2 G X
Dj[&
LY » H I D

!  CONSTRUCTIO.

1. Du&a CB dividatur

rectilineum in triangula.
sq1y « 2. Fidt @ parallelogram-
- mum E[ » triangulo BCD,
habens angulum H o daroF.
: 3. Su-




LiBER PR 1Mus. i;; .
3. Supra latus GI*flacpa-vepr
rallelogrammum GD o tri-
M angulo ABC, habcns angu=
b limGID » lpﬁ ,
s  Dico quxﬁtofansfa&um .
| [ . Cﬁé

DemonsTRATIO.

Parallelogr El o
triang. BCD. . @
Parallelogr GD [ Percontt
triang- ABC. |

. Ergo Parall. ED :oReéhhneo :
o - AD.
' Q. E.F

R3  Pro: .
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prorosyT1o. XLVL '

Prob.14. Super d}zta recta A“Bquadm-’
tum ABDC deferibere,

C. D

\ g
CONSTRUCTIO.

1. Abextremitatibus A&

B erige duas perpendiculares
a1 # AC.BD. quz fint zquales
iph AB. | |
2. Ducatur re¢ta CD.

- Dico ABCD efle qua-
dratum quaficum,

. DEMONSTRATIO..

. Pro lateribus. 4
4zt Laws AC2 BD, quiau-
‘ trim-

i
R’




{ LisER PRiMus. 13§ -
; trumque eft peidem AB.-
i “Latus AC cft paraﬂelum g o

i bBD, propter angulos re&oé b2t L
A, B. '

) Eroo <AB & CD funt pa-c3-L
railcla: & zquales , adeoque
- omnia latera zqualia eidem
- 4B, inter {e funt aequaha &

" parallela.
e

Pro angulis.-
ol

®y  InparallelogrammoAD an-

W guli A.B. funtre&ti. Ergode- 45+
-~ tiam oppoﬁnD C {unt reéti.
- Ergo4BDC eft quadratum.

e ) Q E D N

. Pro-
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'Pappo sitro XLVIL |y

Theor, * + 11 0mmi triangulo reﬂangulo ,

3 BAC quadratum lateris BC, |
quod retto angulo opponstur, e~ iy
quale eft nobus fimul religuo-
rum _late w BA. 4. qmz-
| dmt‘u. | N

~
EIS(
{ry
,[KUSC
Erg<
DEMONSTRATIO. i

Ex A du@a AL parallelilate- |,

D |y
1 BE, lau::ns BC quadratgr:;ﬁt L




U -~

f
D
t

ListrR PrR1Mmus. 1;7

BL. KD:

Si jam demonf(tratum f{ic Paral-
Jelogr. K'D efle 2 ‘quadraro A,
ut & parallelogr. BL efl¢ 0qua-
drato AF , peralta res erit.

Pro Primo.

uterque rectus,

Du&xs AD.BlIang. BCDX ACI qula
Cng ACB 0 ACB

- Ang: ACD CO BCI, "
.\Ergo in triangulis ACD. BCL -
Laus AC 0 CL quia funt latera-eo-

Latas CD 20 BC./rundem quadratorunf.
Ang. ACDD BCI

o

-

- dividic in duo parallclogrammaw A

Ergo » Triang. ACD. trlang. BC.I.' .4l

¢ Atqui patallelogr. KD cff, Quia fuht
duplum triang. ACD.

wiang. BCI. /tallchs.

3 ~ Ergo

iniifdemba: cr L
¢Et parallelegr. Alduplum/fibus & pa- .



”,

bAXG.) .

d4. L

138 ‘Eucripis.

Ergo b parall. KD 0 parall. feuqua.
drato AL,

Pro Secundo.
Du&xg AE. CF. <Ang CBE 0 ABF.

quia uterque recus. -,

Ang. ABC. ABC/

o

A

Ang: ABE. CEF.

Q\uare in triangulis ABE, CBF.

Latus AB 20 BF.\ Utpote &ra earun-
Latus BE 0 CB./dem quadratorum.

Ang. ABE 20 CBF.

" Ergo Triang. ABE d P Triang:
CB

AL eAtqux parallelowr BL eft Quia funt
€41 L.

duplum triang; ABE in  iifdem

oo eEt Para"elogr AF duplum bafibus &

trxang CBF. parallelis, ’

| Ergo

1
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¥ Ergoparall. BL 8% pﬁré}'l,. feay f Ax.§
b quadrato AF, A
' ' Atquiantea parall XD 0 qua-
' drato AL ~
o
i, Do '
ABC.’ Ergo Quadratum BD 0 duobus qua-
b drans AF ‘Al
- Q E D.
(B g _ L
-
e
ml
v ] coand
s
i ” .
g 1
.
s Sues
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Succin@ior autem & clarior eft Clarif

“fimi Sturmii demdriftratio, quam in fua

Ma.thefi enucleata, pag. 30. hoc modo
Proponi. ' '

G C

Fa&is faciendis, qua appofita Figura
monftrat,
(2 FDCG duplumelt Ali
ACD, L1
Atqui O AHIC etiam eft du/4 t
" plum Ali ACD,

‘Ergo T3 FDCG 2 0 AHIC,

. Eodem modo.
T2 FEBG duplum eft Ali AEB.)

AtquiJ ABLK etiam eft duplum)41. L

pliacp.

Erge

R s 23

£ g5




ﬂ.
.
M»t

-

Liger Pgr I-Mus.
Ergo & FEBG 0 O ARLK.\

Supraeft FDCGX O A[-}IC.{Adde'

Eritque DVE~DCB :.DE] ABLK .

DAHIC. . Q. E. D

Nam quod latys BE occurrat fateri LK
& latus BD continuato fateri IH fi¢ patet, -
{iquidem omines gnguli O , ut & P mapi--
felto zguales funt, ggia ubique Q ~}- P

- conttit -
Adeogue Alum ABC revolutpm circy

H

unt unum rectum,

centrom B congruet cym triapgulo BLE;
revolutum autem circa centrum C, cona
gruet cum triangulo CID,

SCHOLIUM L

Pulcherrimum hoc Pythagorz inven.

tum infigne per totam Mathefin eft.

Theorema, & non paucautiliffima {up-
peditat Problemata, quorum. cum alia

tantum afferemus.

s3  Pro

\

14T

+ apud Claviom & alios Autores abun-- -
danti fatis copia videri poffiat, nosttia "
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PrRoBLEMAL

1‘1

quodli.
bet lineis
K L M
. N.O.in-
venire

tum .

quod o-

_. mnjum
Jlinearum

. quadratis
. fimal

~ fumtis fi¢

Conftru@io & Demonflratio.

- 1. Duas lineas K & L, junéefn an-,

. gu-

L

Datis

Quadra-

Czquale. -
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~ gulore&to ABC, erit duftdretd AC:
‘ DAC oaisK, &L» -
‘ . Fa&aCDo M perpend:culan ad
CA erit 0 ADaus. K. L. M. -
. 3. Ad AD fiat perpendicularis DE
i »N, emque 0 AE © otis XK. L.
b MN,
h“”’i 4 Iphi AE fiat perpendlcularls EF
"b[\ 0 O, eritquen 4F 0 ouis. K. L. M. .
)¢ N.O.
xrc ,
i Quae omnia fequuntur ex hac prop.
| 47. cum quatoor ifta triangula ABC.
ld"t, ACD, ADE. AEF. per conﬁtu&xo.

lﬂﬂ‘mw nem fint rectangula. -
i

]

l |
sl }
oy

b S Pro-



!
EdcrLipr1s

ProeLEMA L

~E_C

L

A F B |
Daus duabus lmexs inzqualibus
K. L. invenire quadratum, quo

a fe invicem quadrata ab illis falta

differunt.
CONSTRUCTIO.

I. Fac re&am DB duplam da- |

tx majoris K.

2. Supenlla dcfcnbe Scmxcxr- _

culum DEB.
-3 Fiat ipfi DB pérpendicula-
ris BC 0 datz L.

, 4~ Ducatur CE ad Semicircu-
. lum, paralicla BD.

5Ex
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——
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5- Ex pun&o E demittatur

[l.  perpendicularis EF. '
! Tumdicoo AF cffe diffe-
rentiam Otorum K. & L. :

C . DEEVIONSTRATIO
Y Dufta AE erit triangulum
AEF per conftru&tionem retan-
gulum; adeoque per 47. L.
B. o AE» o EF \-o 4F
fin Atquio AE oKy Per con-
o EtoEFooL. /i

Ergo o X fuperat oL pero AF‘ :
adeoque 0 AFeft differentiao-
rum, XK & L. 'y

W

% T Pao-
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PROBLEMA. IIL

Cogpnitis trianguli reGtan~
guli 4BC duobus lateribus,
invenire tertium.

PRAXIS.

Gint .cognita duo latera
AB3.B( 4. Quiatriangulum
-eft rectangulum : duo qua-
drata 4B & BC: feu 9& 16
“addantur “inunam {fummam:

&
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& obtinebitur 2§ pro duo-

bus tis 47B. BC. hoc eft pro

. ow 4(: cujus radix ¢ dabit

,  latus quafitum 4C. |

| Similiter cognita fint la-
teraA[')‘&BM}: tum aoto
A 25 {ublato oo BC, 16,
reltabitpro Gto 4B 9. cujus
radix exhibebit’ Ianua qufi-
tum 4B,
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SCHOLIUM IL °

E D
K
P MAN 0
F. g
| L G
B  C

Si triangulum reGangulum fi ¢
fimul Ifofccles, facillime propo-
fitionis veritas demonftrabitur
huncin modum,

PRZEZPARATIO.

T. SuperlatenbusAB AC. fiant Ona -

AF. AG.
2, Ducantur reGe CD DE. EB.
DxcoBCDEe{TeDtumaBC &

0 s AF, AG.

DE MONSTRATIO.
Pars 1.

Per 32 I illufqgc Cd.goll. 2,tres :_mgul;
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liadBfec, ABC. ABE. EBF, ut &tres
adCflcil, ACB. ACD. DCG : praterea
duo ad E fc: AEB. FEB, ut & ad D .
duo ADC. GDC; funt femire&ti: vn. -
de jam facile deducitur angulos AED.
ADE etiami effe {emire@os : adeoque

. quatuorangulos quadrilateri BCDE efle
> . refos: quare]atera oppofita {urit paralle- -
6° h: . BC.ED&EB.DC.

Atqui BC0 CD (6.1.) quiatriang.
BCD eftretangulumin C & habet duos
angulos fupra Bafin BD @quales: unde
ettam BE 20 ED. "
.~ Ergo quatwor latera BC. CD. DE.
¥ EBfunt #qualia : adeoque BCDE Dtum

) lateris BC. ,
PARS II , -

Sex tnanoula K.L.M.N. O.P. ha-
bent {uas bafes inter fe zquales, (quia
funt latera Cti) & duos angulos fupraba-~ -
o1 fin, qulaomnesfuntfcmxre&:
s Ergoper 26.1, triangula omnia inter
! {e func zqualia,

Adeoque 4 triangula X, M, LN Olia -
4triangulis, P. M. N. O, ‘

Hoceft Gtum. BCDE 0 tis AF.
AG. Q. E. p.

b

L
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Cuidemontirationialiam fic bre.
viter adjungimus, |

-~

Defcriptis quadratis AF. AG.
BE, producantur latera FB. GC.
qua neceflario debese cadere in £
& D facile probari poteft, utBE

CD fiot Damerrt, que iplum

quadratum & fingulos illiusangu-
los bifariam fecant,

Unde jam nullo negotio dedu-
citur lineas BK. CK. Dx. Ex el-
{e inter fe & lateribus 4B. AC.
S ' xqua-

\
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'wquales » adeoque trianguli DBC

cumpto C/ inter eafdem parlle.
las 1B G*D exiftentis, balis DC,
dupla eft Parallelogrammi bafeos

| CG:crgn per Scholium pro. 41. L

B il

' Ergo Triang. DEC 000 AF.

Triang ZVBC oto AG. ,;
. Deinde ‘triangulum DEC 0 -

triang. DBC. 341

EtTriang. 25C0 oto 4G.
Etorum  AG oo 4AF.

.

Quare fequitur duo Triangula
DBC.DEC fimul fumta, hoceft

- otum BCDE efle wle quadratis.

duobus AF. AG fimul fuméis. -
Caterum ex haceadem demon-

- frationis forma , fequens haud

inelegans deducimus

Theorema,. I

In Triangulo Ifofcele reftan. -
gulo ABC, quadratum Hypote-
nulz BC quadruplum eft triangu-
licjuldem propofiti 4BC. b

. e.
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DEMONSTRATIO!

Ex fuperiori demonftratione
patet fingulos oti B E angulos bi-
fctos efic, & lineas BK. CK. DK

E K lateribus AB. AC. @quales: - o

Unde jam [equitur quatuor trian.
gula BKC.CKE. EKD. DKB.
& inter fe & triangulo BAC efle
xquiangula, & zquilatera:adeo-
que xqualia.

Cum autem quatuor ifta trian*
gula conftituant ctum BCDE»
patet illud orum quadruplum ef-
fe TriangulidBC.  QE.D.

Quz demonftratio praecedcn- '
tis Theorematis, cum mihiocca- |

i

fionem prxberet inquirendi, quo-
" modo ctum hypotenufz trianguli

rectanguliinzqualium laterum fe

haberet ad ipfum Triangulum,

fequens fefe ftatim prodebat.

Theorema II.
In quolibetcunque TriangRu?

-




WP

k.
]Um'

Liser Primus. -153
Re&angulo inzqualium laterum, -

‘quadratum Hypotenufz triangu-

lum propolicum quater fumtum
fuperat oro quod fic a differentia
reliquorum laterum : _feu quod

“idem eft ; mum Bypotenu-

fz eft le triangulo propofito
quater furhpto una cum oto diffe-
rentizreliquorum lacerum.

Demonftrationem vide pagina
fequente. - .-

’
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DEMONSTRATIO,

. Supertrianguli re@anguli 4BC
lateribus conftruantur ota AF.
AG. BE. .

~ Deinde producantur latera F B

" GC: tum ex angulis E & 7 du-
cantur EK paraliela FB, & DN -

parallela GC: iftz linex icafcin-
terfecabunt, ut conflituant qua-
tupr triangula BLC. C'KE%]’N‘Z)

B,




]

II‘.I}BVER PR~IFMUS.‘ R
- DMB, & inillorum medio qua-
| dratum KLMN. ‘

", Quibus conflru&is vel levi-

~ter in prxcedentibus exercita.

tus facile omnes angulos O, ut

& omnes P inter fe Dles effc

~

perlpiciet. | :
Unde fequitur per 26. L

' quinque ifta Triangula effe in-’

. ter fe zqualia ; & habere la-

tera zqualia lateribus @ fc. BM.

DN. EK.CL: utetiam AC, CK,,

EN.DM:BL. ,
Quare (i auferatur BLa BM:.

* DMaDN: ENabEK: & CK
" a CL, remanebunt KL. LM. v

MN. NX inter fe 0les , que funt

. differentiz laterom A4B. A4C.

Quia autem iftz zquales linex

. ad angulos reftos funtjun&z, ut
i fcileex 26.1. patet, fequitur qua-

drilaterum X LMN efle quadra-
tum differentiz laterum 4B. 4C.

Cum ergo quatuor triangula
BMD.DNE. EXC.CLB. cum
, - Va2 cto

!
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ato KLAMN conftituant totum
EBCDE ; quod ficab hypotenufa
BC: patcbxc abunde propofiti
noftri Theorematis veritas,
Vix autem poffum quin hic af-
feram plus quam elegantem Cla-
riflimi Chriftophori Sturmii de-
monftrationem prefentis prop.
47, quam cx hac figura, alioac
diverfo a nobis ex fundamento,
conftrutd , nobis fuppeditat,
in calculo Alegebraico propofi-
tum: quz tamen ab iis, qui vel
a limine Analy{in fpeciofam fa-
lutaverunt , intclligt poteft.
Iila autem ita fe habet. Trian-
guli Rettanguli 4BC, latus BC
fcu hypotenufa dicatur 4 : 4C
vocetur 4. 4B ¢. Area Trian-
guli ABCerit L éc. adeoque qua-

tuor triangula facient 2 be: Deinde

dificrentia laterum A4B. AC erit
c—b; ejulque otum ce—26c-}-b6:
quod priori arez quatuor trian-

gulorum addxtum facit cc b5
quz
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Liser Pri1Mus

quz fomma eft olis to s falto
ab hypotenufa.

~ Cum autem ifta fumma exhi-
beat duo ora laterom 4B, A4C.

fequitur etiam duo illa ota efie

olia oto BC’

Q.E. D.

157
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D;
M b
. o o 7 .
": I :‘."..T r il
E: o Ko, /
PR
P :'..0 Y T
v/ A
.N 7 g X p) K.
(A o
B ’ C
' E
Czterum illoftris bujus pro- wgm
pofitionisaliam a prxcedente ge- ;;u;
neralem demonfirationem hoc uw‘;"
R

‘modo damus.

Triangulum reftangulum da-
tum fit ABC; laterum AB. AC.
quadrata fint AD. AL: & lateris
BC quadratum BH: Jam patet D

~ ad oculum quadratum BH a re- - "!'JAUS:
liquis quadratis AD, AL, abfcin- i
dere triangulum AFB & trape- il
Zillm AIHCo Si jam; pTOdlgtEa



DEin G, & dufta NR per F

parallela BM & GX parallela

E A, demonttratar efle triangu-
lum - X0 Y.
' - S0 T.

Parallelogr. P 0 Q. -

Trianguluma GFR 0 IHM.

- Certi effe poterimus de pro.
pofitionis veritate,

DEMONSTRATIO., .

_ Generaliter notandum facile

| poffe ex pracedentibus demon-
| ftrari omnes angulos O ut &
. omnes R efle inter fe zquales. -

Primum X 0 Y. _
Duo triangula X & Y habent

' duos angulos O & R ut & latera

BC.CH zqualia: Ergo (26.1.)

" ipfatriangula func zqualia,

‘| ) . - \ ’Se-

Liser PriMus. = 149

-
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Secundum So T
Duo triangula § & T, habent
duosangulos O &R, &ut& la.

tera NI, GK =zqualia : Ergo
(26.1.) ipfa triangula funt zqua-

ha. Ec laeus BF 0 GI. quibus |
abaxqualibus BG, GHablats, re-

manct FG 0 1H. )
. Tertium P aoQ

Quia funt complementa paral-
lelogrammi DX, (43.L

Quartum Triang. GFR 0 IHM.

- Duo triangula GFR & 1HM,
habent duosangulos O & R. ut
& latera FG. IH zqualia. Ergo
" (26.1.)iplatriangula funtinter f¢

zqualia.. ‘

" Ex quibus patet lateris BC
quadratum BH in fe compre-
kéndere duorum reliquorum la-

terum AB. AC quadrata AD.

Al Ergo quadratum BH etiam
| ‘- o pex

|




[ Euscaasasaaaseennun SR

L1ser Pr{;'Muéi . 16_;{
. i per Axioma 13. duobus quadra.
lh X tis AD. AL zqualeeft,
" ,

itk Q D. E.
by Quod . autem BG - concurrat

’”‘i*} cum DE in pun&to G, & CH
W cum ML in H, fupra demon-
54 fratum eft. |

apzﬁ:‘

b
IHM’i
A
k¥
byt
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Alia DEMQNSTRATIO,

"I
ek
R .ST ¢
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T tr
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T Ty

e e e

s N
Trianguli reGanguli ABC, laterum
quadratafiut AD, AK. BT, demonftran~
dum eft hoc tertium BT effe 20le duobus
reliquis, \

Fiat AX 0 AE, erit fuper AX fi-
Qum quadratum AF 20 AD. Produca-
tr KHin Gut it HG 0 XF. Ducatur
AG: & per I ducatur MIN parallela AH
& tandem agatur EG. Etitque HE pa-
nllelogrammum , cujus complementa

- ELIH.funtzqualia: i utrimque adda-

tur commune parallelogrammum MX,
erit quadratum AF ho¢ et AD 0 pa- -
nlleg, MH : :

Ergo totum parallelogr. MK effe z-

- qualeduobus quadratis AD. AK. .

Deinde fumatur CL 0 CM, & CR-
0 CK. & petfeo parallel. LR (quod

erit. 0 ipfi MK) producantur LO& TQ_ e

ut fibi occurrant in P, tum ducatur Dia-
gonalis CS, quz produ@i cadet in P.
(utmox demontftrabitur.) Hifce f28isin ~
parallelogr. LT duo complementa LS.
ST erunt (43.1.) intetfezqualia: qui-
bus i addatur commune. parallelogr. BR,
erit parallelogr. LR (hoc eft duo Quadya-
tAD. AK) 0 quadrato BT. . -

‘X2 = UL

Liser PR1mds  '163
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Ultima Demoni‘trauo.

[ Intra fateris BC quadratum BR , fir -
. OCHD lateris ACTto Y : QuoaTto
BR fublato remanebunt duo parallelo-
gramma BO. OK. feu facto parailelogr.
: OS 0 OK, ‘remanebit totum pamllelo
* grammum BT, Quod fi demonftratut
i efle0 OtoX, peraltares erit,

Quare fumta BE 0 BA, conftruatur
Dtury BG 0 0OtoX. Tum productis la-
teribus EG, ST, utconcurrzntinN 3 ex-
B per L. ducatur BLN ; quz etiam cadct
inidem pun&um N.

Tum  in parallelogrammo BN com-
plementaEL, LS erunt zqualia & fi ab
utraque parte addas commune BL erit
parallelogr. BT choc eft BO 1. OX)

D toBGlen X,
Unde jam patet duo OtaX & Y effe
© zqualia Oto BR. .

[ Q. D. E.

3 X § . .\Quodl
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Quod autem Diameter BL produ&a
cadat in pun®um N, ubi latera EG,
ST produaconcurrunt , fic probatur.

B

D T

0

Si
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i \ Sitnon cadatin N, tum juxtaadver-
i farium cadat, -

Vel fupra N in X, u BX fic linea
- relta.

Vel mfraanY,ut BY ficre&a,

i ¢

\‘ : 'IanupraN‘

"~ Angulus O 0 Q!
Ancgrulus O 0P, /"9'

Ergo P chtcrnus mtemo con-
tra 16. L

Quz demonftratio obtinet in ompibus
) punctis fupra N fitis.”
In Y infra N.

+ Angulus O 0 Q
- Angulus O 3) T>u L

. Ergo Q 0 T. iterum externus in- -
terno contra 16. I, -

Eademque demonfiratio locum habet
in omnibus pun@is infra N pofitis..
: Ergo cum linea BL produtanon pof-
fi tcaderc fupra nec etiam infra N necefla-
tig cadetin xpfum Pun&um N.

. ng;'
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o, PROPOSITIO XLVIIL
L b Si quadratum b umo 1
Triangulilatere CB defori-
A ptum [it equ.le duobus reli--
quoram laterum CA, AB 1
quidratis 3 angulus CAB, | I'
. © Bauem reliquaifta latera con-
tinent s rectus erit, {
: &
DEMONSTRATIO. I
arm L Ex Aipfi AB (a) excitetur perpendicularis AD I
0 AC. & ducaturreéta DB i

' Tum in Trisngulo DAB erit.
bgr. L Quadr. DA (hoc eft AC) —— quadr. AB(b) 0. ! L
quadr. DB. ) RC
Arqui quadr. AC —— quadr. AB ettam cft f
D quadr.CB per Prop, [

- d

€ Ax. L Ergo () quadr-DB 30 quadr. CB. :
"™ - Adcoque latus DB JO lateri CB. Cofe
Quarcin TriangulisADB, ACB. . h f“

Latns AD 30 AC per conftrutionem. l
Latus DB 0 CB. L
Latus AB commune. K . bUs
ds1 Ergo (d) etiam omues anguli funt; zquales ﬁ'(
: ' adeoque \ ; {
Ang. DAB 0 CAB. i

Atqui DABeitreétus, )

Ergo CABetiamre&userit.” QD E- L
. Fixis Lisrt PRIML B

Eu-
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EUCLIDIS

ELEMENTORUM
LIBER SECUNDUS.

N primo libro infticutatrianga-
I lorum rum quoad angulos tum
quoad latera varia’ comparatione ,
& parallelogrammum non una &
inter fe & cum triangulis collatio-
ne, in hoc libro fecundo aggre«
ditur Euclides linearum ad libi=

num feGarum parallelogramma

Redtangula & Quadrata; docen-
do quomodo fe habeant Parallelo~
gramma retangula quz fiunt a
partibus alicujus linex tum inter
fe tum relata ad Quadrata totius

~linez: ficut ex iplis propofitioni.

bus porro manifeftum evadet.
Cum autem hujus libri propo-
fitiones; licet numero non adeo

- multe , tales fint, utfuadifficul-

tatetyronum progreflui haud exi-

guam fzpe injiciant moram , nos

eleum
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oleum & operam non perdidiffe
extthimabimus, fitllarom demon-
ftrationes 1ta ordinemus, utquie
liber 1llas attento perlegens ftu-
dio, 1lhifque primum librum be-
ne perceptum rite applicans ,
maximam difficultatem  penitus
difparere tomperiat. '

Caterum nc occurrentes igno-
te voces demonflrationum ab-
rumpant curfum, hicut &in pri-
mo lhibro faltum clt, Dcfinitio-
ncs premittuntur terminorumad-
hibendorum tollentes dubum fi-
gificationem,

-  De..
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DEFINITIONES.
L.
Parallelogrammum  reftangu.-

\

lum ABCD contineri dicitur [ub
duabus rectis CA. AB, reum
angidum A comprebendentibus.

c D

A B

Antea vidimus generationem alicujus
fuperficiei. quz in memoriam revocata
parallel ogrammi retanguli formationem
intelleGu reddet faciliorein, -

ReQzlinez AB perpendiculariter in-
filtat linea CA, que* concipiatur ferri
fupralineam AB, utipfifemper mareat
perpendicularis; - cum iftalinea CA per-
venerit ad punétum B : tum extremum
pun&um C defcriptam relinquet lineam
CD zqualemipfi AB ; & cum linca BD
fir quafi eadem cum Iinea AC ex punéto

Y & . A
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A delata in pun@um B, erit linea BB
€tiam zqualisipfi AB.

Unde patet ad inveniendam _totam
quantitatem feu aream alicojus para!IC-
logramini requiri tantum notam longitu-

dinem duorum laterum angulum reGum’

continentium,

e

Q‘])

P R

XH——Re

0 T o
&

. A J 235 4 B

Quod ut adhuc clarius evadat , ficut
& ar&iffimam inter linearum in feinvi-
cem doCtum & numerorum multiplica-
tionem effe affinitatem, ponamuslinean
CA divifam effe in quatuor partes zqua-

les CP. PX. X0, QA. fimiliter linca:l!;
es Gl 4 7y

v

PSSR TE

i
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mi)  -AB in quinque partes, quz prioribus
zquales fint. Si jam linea CA {uper AB
@ Ioota pervengritad locum 1 Q_pun&um
wi  C. deferiprum exhibebit lineam CQ.
o punéum P, lineam PR': X, lineam
i XS. O, lisean OT 3 adeoque unico
ifto motu fa&a erunt quatuor ifta minora
- quadrata CR. PS. XT. O 1, quotnim,
linea CA partes habet: i enim ex pla-
ribus conftaret partibus , etiam plura

) _ conftituta effent quadrata,

~ Facile antem intelligimus illud idem
" efleacfinumerus 4 ducatur feu multipli-
cetur per 1 feu unitatem,

‘Similiter fi linca Q_1 (qua eadem jam
concipienda eft cum AC) fecundo motu
pervenerit ad puntum 2, eodem modo
quatwor alia quadrata efficientur qua
prioribus addita fimul 8 dabunt: id quod
iterum idem eft, ac fi numerus 4 bis
multiplicetur per 1 feu femel per 2,

~ Nonaliter filinea AC perget moveri;
t - tertivs motus quatuer alia prioribusadji~
.+ cletquadrata; quatuoralia quartus; do-
nec tandem quintus ultima quatuor ad-
jungendo quadrata totum parallelograme
mum feQangalum perficiat & compleat :
quz omnia quadrata fibi invicem addita ,
Y 3 - a0€x-.

1
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20 exhibebunt; quod rurfus idemeftacfi
numerus 4 quinquies per unitatem feu fe-

. mel per 5 multiplicatus eflent; qua ope-
ratio {umiliter eundem producit nume-
rum2o.

Czterum notandum eft in fequen-
tibus ad multiplicandum lineam  AD
per linexam CD , feu ad ducendamli-
neam AD in lineam CD: velrandem ad
defignandum rectangulum comprehen-
fum fub Jateribus AB, CD.mefemper
feripturum TY AB. CD. .

Unde jam exiftimo manifeftam fatis
efl: rationem ob quam ad inveniendam

alicujus feu omnium parallelogrammo-

run rectangulorum aream folummodo
duorum larerwm reGum angulum com-
. Prchendentimn-’requiratur notitia.

Hinc porroapparet ; quomodo cogni-
ta area parallelogrammi re@anguli, &

alterutro laterum alterum inveniri poffit -

latus; dividendo {cilicet datam aream per
Jatns cognitum = id quod in parallelo-
grammo ABCD clare patet, quod 20
quadrata continet; qui numerus fi divida-
tua per 4 feu cognitum Jatus CA. acquire-
mus § pro latere AB, & viciffim G 20 di-
vidatur per § fculatus notum AB, inve,
nietur 4 pro altero latere AC, :
1 No.

P
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N O T A
Primo. Parallelogrammum dicitur re-
&mgu}um quod habet unum angulum
re@um. Nam fiunus elt reGus, 3 erunt
& reliqui re&i, PY ’
Secundo. Parallelogrammum eft vel

oblongum vel quadratum.

Oblongium eft quod latera contigua
habzt inzqualia, five quod continetur

« {ubduabus re&is inzqualibus; illud au-

tem nos in fequentibus femper expri-
memus hoc figno =5 adeoque ex: gr:
5 AC, femper flignificabit parallelo-
grammum rectangulum AC,
Quadratum eft, qood fub duabusre-

T SR

a 19&
4. L.

&is zqualibus continetur : illud etiam
exprimemus’ talt figno 0 ut O CD , _

femper denotet Quadratum-CD.
Tertio, ‘In-fequentibus nomine re-

&anguli Euclides femper . intelligit pa-

 nallelogrammum reGangulum,

Quarto. Geometrz omne parallelo.
grammum exprimunt, duas tantum no-
minando literas per diametrum oppofi-
tas: ut ad defignandum parallelogram-
mumappofitum adhibent literas AD, vel

- IL Omnis
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IL

Omnis  parallelogrammi [patii
unum quocliber’ eorum que circd
“diametrum sliius funt y parallelo-
grammorumg cum duobus comples
mentis , Gromon vocaiur.

A _F

g i 4

E D

Figura FGEH, compofita ex duo-
bus complementis FG. EH &, quod cif-
ca diametrum eft pa!allelogrammo GE,
dicitur Gnomon feu norma ; ad imitatio

nem illivs inftrumenti quo fabri utunturs

ad examinandum , utrum ex. gr: duo pa-
rietes, vel duo afleres ad angulum reGum
conjun&ifint nec ne.

" Pre-
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PRoposx-rIo. L

Sl fuerint due re. Thcox T
doe G& 4B, qua-
rum altera [ecta fit
inquotcunque partes
4E. EB alterave-
- roinfedtay erit re-
changulum [ub illis
duabus G ¢& 4B comprebenfum equale re< -
dangulisy que [ubinfelta G & [ubfingulis
Jegmentis AE. EB continentur.
DEMONSTRATIO
Ex pun&is A & B erige duasperpendiculares
AC,BD zqualesdate G : & jun&ta LD, ex Educ
retam EF parallelam AC vel BD. Tum linez
CA,FEinter (a) fc equaleserunt Dlesdate G- 234. 1.
Jam [ AF contineturfub CA, hoceiG &
ﬁgmento AE.
Et ZJ ED continetur fub FE hoc G eft &
fégmcnto ED.

; Duoautem ~_la AF, ED ﬁmﬂlﬁmt (b) b) Dlia py 4y 166
' :\og' TJloAD quod continetur fub data & tota

(0‘ i
i
il
e

e Ergo patet veritas propofitionis.

I Sub caleuliformula brew*er fic demonftratur

' AB D AE ~- Ep, '

3 G G G }

S O Fa GABI)""G,%E—-}—._,G.EB cAx6,
Q

Sit Ag 10, Veln&l)\lumens
7. 10 7—-'-_.3\ .
EG 3 4 4 ¥

G & 403028 . 1204 '

Pro- '
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ProrosiTioO. [I '

Theors  Oireita AB [eta fit utenngue
inC& D trinrectangula (ub t6a
AB. & (ingulis [egmentis AG,
CD. DB comprehenfa” aqualis
fimt quadrato quod fit a tota AB.

EGC H ¥

AC D B

DeMoONSTRATIO.

Super AB fiat quadratom BE»

ducantur CG. DH parallelz AE:

¢3¢ L que funt zquales a AE. hocelt

. AB. . P
~ [TJECHhtabEA hoceft AB&
. parte AC. ) o

T GDfitabGC hocelt AB&
parteCD. - . .. .HB

4
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THB ﬁt ex HD hoceft AB_
& partc DB. .

 Cum autem tria =la EC. GD.
% HB imul fumta cenftituant orum
A . EB, patet illa etiam xpﬁ efle =-
s qualia, ®
\ . Sub calculo.

ABp AC. CD--DB.
4B AB " AB ' aB/M

0AB » = AB. AC -+  AB,
CD. = AB.DB. |
* Velin numeris.
: SltAB 10. AC 2. CDE?. ErgoDBs;

be 1, .

10D 2 - 3/ 5'>M

L 10 10- 10 1ol .
£ ; T —
1 1000 20-]~ 30}~ 5030 100,
w\ ) ) ' N
§

Z 2 Pr_o-‘: :
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Prorositio III

theor.3.  Sitrecta AB fefta utcunque in
E, rectangulum fub tota AB &

partium alterstra AE compreben-.

frum . aquale eff ejufdem partis
" AE quadrato , una cum reitan-

gulo fub partibus AE. EB compre- |

henfo.
1
© F D
A E B
DEMONSTRATIO.

\

Ex A & Berige perpendicula-

. res AC. BD zquales fegmento

*3+1 AE: tumjun&a CD ducatur EF

parallela AC, quz ipfi AC etiam
acritequalis SR

-

i - CE

I

I auiey N4
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CE continetur fub CA hoc
et AE & fegmento AE, a.
4| deoque CE eft quadratum
fatumab AE. "
3 FB continetur fub FE hoc
AE & fegmento EB.

" o CEcumfeu-- = FBeftz.
quale 5 CB, comprehenfo fub -
CAhaceft fegmento AE & tota

linea AB. Q_E. D.

AB Sub calculo.
B AE--E
AE At TABM

[ AE. 4B.00AE - [JAE,
EB. . o -

Velin! numeris.
SitAB.1o, AE.6. FrgoEB.4.

100 6._1_.4\
6 6 .6/M

60 36 ._].. 24 0 6o.

Z3z Pro-

. ;
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ProrosiT1 O IV,
Theor . 4.

éla fit in C. GQuadratum totius
AB erit #quale quadratis fegmen-
torum AC. CB, ana cum bis fum
to rectangnlo fub [egmenmtis AC

CB comprebenfo.
D F E
P~
S K .
H GL%
A C . B
DEMONSTRATIO. .

el Super AB fiac* 0BD, & dudla

diametro BD fumatur BK 0 BC.

tum

8: recta linea AB utcungue [e-

I

i

—— g w—
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tum ducantur-» CF. KH paralle. °5*%
iz lateribus BE BA. :

Jam in triangulo DEB.
“Angulus O 0 P, quiauterque

Cor,
femirettus. ° grEe
Atquiang. QoP.a dig T

ErgoOJ) Q. adeoque DF » FG c6L
Eodem modo probatur quod (it -
Ang. R 08, ac proinde latus
DH » GH. '
Arqutin parallelogrammo GD,
latera oppofita D¥'. HG ut & [DH,

~ FG funtzqualia f \ f34. L

- Ergo omnia illius latera funt
inter fezqualia. "
Atqui xllo.um unum HG »
. & , g 34.L

Ergo omnia ﬁmt xqualia fe-
gmento AC. Adcoque cum o-
mnes angult {int rett, parallelo-
grammum DFGH eft quadratum
fatum ab uno fegmento AC.

Eodem modo facile demfct)n-

-
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ftratur parallelogrammum CK
eflc quadratum alterius fegmenti
CB.

Deinde SFK conrinetur fub FG
hoceft AC & fub GK hoceftCB.

Denique = AG contineturfub

uno fegmento AC & fubCG hoc
et CB. -

Quz duo = 1a fi ad duo reli-
quo ota addantur exhibebuntto-
tum O quod fit ab AB; adeoque
ipfi xzqualiaerupt. Q. E. D.

Per calculum hoc modo de-

- monftratur.
ABO AC.L.CB,,
ABX AC_L.CB ™"

oAc-L = AC. CB.
-5 AC.CB}.OCB..

DAB:DDAC__.z o AC. CB+
a CB

Seu in numeris.
AB D 1o. AB1o
AC 0 6. AB 10

‘B X 100
.ErgoCBal)q.. . 4CB
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ACs6 4 CB - 6 AC

ACS6 4 CB 4 CB

36 16 24
o

48

36

36
100

. COROLLARIUML.
Parallclogramma circa diamea
trum quadraci funt quadrata,

COROLLARIUM IL -

Si refta linea bifariam fecetur
quadratum totius linex quadru
plum eft quadrati a dimidia fadti, -

Aa  Pros



-
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Prorositio V.

theor's:  Sirefta linea AB [ecetur in -
quatiain C, & non aequaliainD:
reclangulum AG [ub inzqualibns
Jegmentis AD. DB compreben-
fum y una cum quadrato HF" 4b
miermedia [feflione CD, aquale
eff quadrato Cl, quod a dimidia
CB deferibitur.

- ;
E F I

. -.k,L - i;'\;j&f

A C D B

PR AZPARATIO.

I. Super dimidia CB fiar a quadra- +
tum CI, ducaturque diameter. .
bjr L | 12- Ez D ducatur DF lateri BI b paral-

ela, '

3. Sumta BK 20 BD, ducatur KL
b parallela AB, ut & AL parallela
BK. - . . :

a46.1.

De-




~Liser SEcuNpus. 187
DEMONSTRATIO.

£ = CG ¢ = GL quiafuntcom- © 43 L
. A plementa.

’,’”; <'D DK O0DK.

;Z%‘ =, CKXY DI {

Arqui 5 CK 0 ¢ ZAH. quia funt 4,61 t

in iifdem paraliclis & @qualibis bafibus,

Ergo_.AH\I) DI\A o
~CG ©=CG/

1= AG 3 Gromoni GHBFG.
Ag HF O HF , quod fit.a CD.
\ 4 1L

o A(J _l_El HE. 0 G Cl. adimidia
CB fa&o ) -
In numetis.
Sittota AB 10, Ergo dimidiaAC,CB Se
‘ AD8 ErgoDB 2. Et CD 3.

rel
. F it
£ )L’L'
7" l&d

CB 5 ADS
@ BCB:5 5 AD.DB. 16.
!" - Tum.,
¥ CD 3!
'cD3. ‘M.
aCLg\,*
‘= AD.DB ,,16>A
S ADB.-- O CD z5.utante.
Aa 2. Pro- ,
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Prorositio VI

Si reita AB [it bifariam [eia

weor6 juCy eique recta quedam BD ad.

' jiciatur 5 Erit reflangulum (ub

tota compofitadD & adfefta BD

contentum una cum quadrato di-

midie CB, equale guadrato ipfus

CD compofite ex dimidia & ad-
jeita.

A C B D

PREZPARATIO.

1.” Super CD fiat O CE.

2., Du@a Diametro FD, ex Baga--
tur BG parallela DE.

3. Sumpta DI 20 DB, ducatur IL
parallela DA, ut & AL parallela DI:

DE-,

r7y
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DEMONSTRATIO.

- o AK 0 22 CH. quiainiifdem pa- 4 4, L
rall els. ‘
Arqui = HE 0 = CH, quia funt

b4t
complementa,

Froo - AK 0 ¢ HE, A o
Yoo oa. o hn
/: A1 d Gnomoni GHKDG,

A/ OKG 0 XG fa&um a dnm- dAz s
\ dia CB, =

o AI--0KG 0 0OCE quodfitaCD

In numeris.
Sitlinea AB1o. BD2. ° Ergotota
AD. 12, Dimidia AB.feu AC,
feaCBs. ErgoCD7.

AD 12.
BC z.> M.
ZAD.DB 24

4
DCB. a5/t

ZAD.DB.--0CB450 45 0CD, " °

Aaj Pro
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Prorositio VI

\Theor.7. 7 recla AB utcunque fecetur
inC,erunt quadratatotiys AB &
utriusvis fegmenti CB, equalia
bis fumto rectangulo contento [ub
tota AB & figmento ditto CB,
una cum quadrato alterius fegmen-

1: AC.
A c B
x— L,
D L'-‘E
F G
PR,/EPéRATIO,

2 46. 1 1. Super 2 AB fiat O AE,

#.2, Sume BM 0 BC, & ducantur CL

bl MK b parallelz lateubus BE.BA. Eric-
e34.1. que LEXD <CB,
3. SuperLE fiat O EG.

/ ,
T De-




i
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DEMONSTRATIO.

Duo Ota AE. EF 0 d dyobus —lis dAx 13
AM. MF cum Oto KL. :

Arqui ‘AM contmetur fub AB&
BMhoceft BC.

‘Et 5 MF continetar fub MG (qu fa-
cile probatur effe zqualis AB,cum. ft ME
D AC&EG 0 CB) & GFhoceft BC

Ue& OKL ficaKH hoc e{t ACaltero
fegmento,

Ergo patet veritas pro;wﬁtxoms. =

~ In numeris,
Sit ABio. DOABiooq A,
AC 38, QaCB g4

ErgoCB 2. "UAB.- ocCB 104.

AB 10!
BC JM.

SABBC BC 20

22 AB. BC 4°\A
OAC 64

2-ABBC-0OAC 104,
ut ante.

Pxo-
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ProrosiTi0 VIIL

o8 87 reita linea AB fecetur ws-
cunque in C ; eique adjiciatus

BD » BC; Rectangulum qus- |

ter comprebenfium 5 fub data AB
& alterutro fegmento CB, wns
cum quadrato alteriys [egments
AC, erit equale quadrato AF quod
JSit acompofita AD.

A ¢33 D
X : K
. p— »”
E HGF
PREPARATIO.

. 1. Supertota AD afiat quadratum AF
#46. L 5 Sumtis DK, KM zqualibus ipfi
BC. ducantur K1. ML parallele DA; ut
& BG. CH parallelz AE.
3. Ducatur Diameter ED,

_De:
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I  DEMONSTRATIO.

- Fasile patet quatuor aI1C. 1S. GS .

.. GMefleinterfe 2zqualia, & fub 2qua- 236.&
i Jibus lineis contenta, 43 L
Y p Et circa R conftituta funt quatuor Cita

fi  quorum latera omnia funt ipli BC 2qua-

g8 lia. bErgo fiaddantur . b3 Con

o ThRIC, IS G GM. 4 bujus.

it oacR’srR)Irp Tar A :
i

Erane—la AR, LR, GS - -RD:¢
GK. omnia inter {e 2qualia, & con- ’
tenta vel fub lincis AB.BC, vel fub li- !
neis qua illis zqualés fune, '

Quibus fi addatur O LH faétum -ab
LS hoc eft altero fegmento AC. Tota
ifta fumma feu quinque ifte figure ex-- ‘
zquabunt totim quadratum AF hh&tuma '

© compofita AD. Q. b. k.

- Inpumeris.
SitABro, ACS8. ErgoCBe:.
AC 1d AD 12
W _CB z>M' AD n)M'
i 3AC.CB 20{yy OAD 144 (
i 4/ ut ante.

e

40ACCB g0 N
2 _AC 62l

“ 144. ' .
4 -~ B b Pro-

-
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"Proprosi1T10 IX

Thor.9. 87 refta linea AB [ecetur in
aqualia in C, & non equalia i
‘D; quadrata inequalivm [egmen-
torum AD. DB. dupla fuist quae
dratorum AC.CD. que a dimdia
AC & ab intermedia CD fiunt.

£
F' 1
|

]

A c D B

PREPARATIO.

1. Ex C erigatur perpendicu-

" Iaris CE © AC vel CB, &jun- |

gantur AE EB.
2. Ex D ducatur DF parallela
CE.
3. Ex F agatur FG parallcla
CAB:urk denique FA.

,,DcQ
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{ - ~ DeMONSTRATIO..

w:  Triangulum ACE eft rectan-

Jdy  gulum & Ifofceles, crgo anguli

o A& E funt femirefi; ut & inaj,.g,

ip triangulo ECB anguli E & B funt

i femiret1; adeoque totus angulus

fit EAB eft reCtus. .

' Deinde in triangulo EGF, . -
G(0PECB)eft rectus: ang. E .5y
femirectus : ergo F etiam femire-~
&us: adeoque EG0 GF.c

Denique in triangulo FDB an- 6%

;  gulusD(0 ECB)rectuseft. An-

gulus B {emireCtus: ergo& F fe-

mire&us; adeoque latus FD »

DB.: ' s
Hifce prxdcmOnﬁritis._

I In Triangulo retangulo -

o ACE. o T®

¥ dpAE2nAC -~ oCE- feu .0
quia ACOCE. . _ .

R AE duplym it AC. :
b ' Bb a 2.In
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2. In Triangulo re&angulo
EGF.

oEF 0o EG - o GF. fe
quia EGo GF.

o EF duplum oti GF hoc &ft
CD.

Ergo duo pta AE. EF funt
duplaororum AC. CD.

. 3. Artqui in triangulo reftan.
gulo AEF.

in dE—«DEF o o AF.

Ergoo AF etiam duplum oto-
rum AC-CD,

Atqui denique in triangu-
Io re&angulo ADEF.

‘0AF oo AD-r-c:fDFhoc
o DB..

. . Ergoduonta AD. DB funtdu-
plactorum AC.CD.

 RED. |

T

In
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~ In numeris. .
"Sit AB 10. . Ergo AC.CB.5. : ‘
AD7: ErgoDB3. )
Et (D 2. ' 3

D AD 49\ " OAC 251
apB o/  pcp 4t
OnAD, Db 58 O AC. CD. 29}M

2~
~his EltaAC CD 58.

\"BB;A - Proq



108 EucLipis

Prorositio X.-

Tweor - 8ireita AB feita fit bifariam
' in C, eique adjiciatur BO; Qua-
dratatotius compofite AO ¢ ad-
jecte BOerunt dupla quadratoram
ACCO, que adimidio AC fiunt,

& a CB compofita ex dimidiadr
adfelia.

A\OAO.

G

PREPARATIO.

1. Ex C erigatur petpendicu-
laris CE 0 CAvel CB, jungan-
turque AE. EB.

2. ExE ducaturEF 0 CO &
parallela AO.

2. Ex F ducatur per O refta
s I - FG .
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G quz "produétz EB occurrat

in G.

4. Deniqueagatur AG. |

~ DEMONSTRATIO.

Triangulum ACE eft re&an-
gulum & Ifofceles , ergoanguli'A
&E funcafemireCti; ut& 1n tri-
angulo ECB anguli E & B femi-
reéti funt. | '

Deinde in triangnlo EFG an-

gulus F (0 oppofito C) eft re-
&as: & angulus FEG femire-
¢tus, - (quiaangulus BEC eft fe-
mireftus; ) adeoque alter FGE

etiam eft femireCtus: Ergo latus

GF o FE» CO. -
Denique in triangulo retan-

. gulo BOG angulusad G femire-

Ctuseft: ergoetiam B femirectus;

adeoque latus BO 20 OG.

Hif-
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Hifce przmiffis.

1. In triangulo reGangulo
ACE. 5

o AEx0 *0AC-LoCE. feu
quiaAC0 CE. '

o AE eft duplum i AC. -

2. In Triangulo retangulo
EFG. :
obEGopEF 1L oFG, fu
quia EF (0 CO) » £G.

o EG duplumpti EF hoc CO.

Ergo duoota AE. EG fint
dupla otorum AC.CO. - Z

3. Atqui in triangulo rectan-
gulo 4EG.

ota AE. EGo *o AG.

Ergoo AG eft duplum ororum
AC.CO. . .

4. Atqui denique in triangulo
retangulo ACG

o0AGopAO-L g OG.

Ergoduoota AO.OG (hocelt .
OB) funt dupla ctorum AC.
CO. - QD.E

. o Vel
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Velin numeris.
$itAB D 10. ErgoaAC.CB.s.

% SitBOD i ErgoAO D .
o EtCO® 7. \

(. 0AO144 .- OAC zsl’l .
g 00G J/A' 0O 49"

O 0A.0G 148 Tra AC. CO 74} A
G;L ’ gl the

’ocCﬂ

- Bis(OtaAc. CO 148
ob

el
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pProprostTt o, XL

mobl . Datam reilam AEB ita fecare
G, ut reftangulum compreben-
fums [ubtotalinea AB & uno Jig-
mentorurn BG fit agqnale alterius
- [egmempi AG guadralo,

cC___ B

D E A F
"CONSTRUCTIO. o
1. Ducatur AD pcrpcndicularis&‘z-
quahs ipfi AB. . :
. 2. Divifa AD bifariam in E, junge EB
3. Sumatur EFO EB,
~ 4. Fac AG 0 AF. Et dicofalum
efle quod quaeritur, - ,
DEMONSTRATIO.
Supra data AB compleatur O AC,
ut & fupra AG 0O AH & Re&a HG
P;odgcamrin L. -

' O
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3 DF. FH. (hoc ek FA) L.OEA
 +0EF. (hoceft TEB. b
Awqui 0 EB 20 O AB.feu1 ACy,,

- ErgoT3DE.FH__OEA 0 OFA
4.0AC. .
Et ablatoutrimque Do EA. .

DE.FH ¢c0 0AC

\ ] .
opG © oG ¢ A 3.

——

0AG 0 ZCG.
_Atqui 0 AH fita fegmento AG & T2
CG continetur CB hoc et AB& altero

fegmento BG, ‘

" Ergopatet faGum effe Qnod querebatur?

SCHOLIUM

In numeris hac propofitio nullo folvi .
poteft modo, cum radicis quaddte ex-
tratio, quz hic requiritut non femper
;ationales numeros admittat.

Cea Pro-

s
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[ .
ProrosiTtio XII.

In triangulo obtuﬁngula

ADB( quadratum lateris AC,

guod obtufo angulo opponitwr,
fuperat religuorum laterum AB.
B gnadrata, bis [wmpto rt-
§langulo , quod continetur fub
lazere (B, ¢~ fub ipfa BD

in divellum e: addita ufque ad

perpendicularem ab altero acue
2o m_zgu/o A cadentem,

A

pit
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g LIB’EA»&._S_Ecu,Nnus. 20§

) X1l Dgf\doﬁsri{ATIO.

wim DAC 2 0 AD - g DC. 4t
Wé ~_AtquioDC *» o DB . gbem
i BC -2 ]DBC.

it Ergo hifce in locum g DC | |
- pofitis. 5
';WMH a AC&)D AD+D DB-—}~D BC
o ~-23 DBC. .

o Atquirurfis Duonta AD. DB
‘[0/4 E’ 10 0 AB. - ‘

i, Ergohoc in illorum locum re«
m#. pofito. '

0 AC D0AB-1-0 BC -7 25
DeC.

i ‘ ‘CC 7 " Sché;

—_
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SCHOLIUMI

D B G- ' C

Hoc modo paulo aliter eadem propo-
fitio demonttrari poteft, '

Ex B erigatur perpendicularis BE 2
BA , & ducatur EC. :

Hoc faGo duo triangula ABC.EB C.
"habent duo laterz AB. BC a-qualiaipﬁs
EB.BC: atveroangulum ABC <an-

gulo EBC: Ergo per 24. I, bafis AC

- erit <EC, Adeoque 3 AC < O
EC hoc eft Otis EB f, AB& BC.

* Unde patet nihil aliud requiri, quam
ut inveniatur ' differentia. Otorum AC.

EC.

.. @aDbC.
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gACooAD--0ODC.-
" ArquioDC0ODBL.OBC -}
-+ .2 DBC. :
. Ergo.
OAC»OAD -0 DB-}-0BC
‘ —.2=DBC.
_AtquiOa AD.DB. 20 cto ABf. EB.
Ergo.

0ACOOEB-|.0BC|-2SDBC’

DEC0 g EB-gBC.

Quz fiafe invicem fubtrahantur, eric

272 DBC differentia Otorum AG. EC
feu exceflus. quo O ACfuperat O EC,
hoceftta EB BC. feu AB.BC, ’

SCHOLIUM 1L

Ex hac propofitione deducitur "gene-
ralis Regula Geometrarum , quaex tri-
bus trianguli obtufanguli lateribus cogni-
ts inveniunt bafin produGam vel illius
{egmentum BD. quazimperar, uta Oro
AC demta fummaQitorum AB. BC, re-
liquum dividatur per daplum bafees BC ;
quz operatio exhibebit quaiitam DB, -

- Pro-
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Prorosrrio XIIIL

. In 'acmngalo-zrian'guloABC ]

w. guadratwn lateris AB , quod
“acuto angulo C oppomitur ; fu- |
peratur a quadratis religuorum |
lateram AC. B, bis fumto
rc"ﬁgz?;gu/o _/kb' latere [B‘ o
fub aflumpta intersus linea CD
wfque ad occurfum perpendicn-
laris ab altero angulo acuto 4
cadentis. |

De-
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q  DEMONSTRATIO.
DBC-JFDDC'D 22 :BC Cage1n

;gtdui CD-.0BD. > A 4

") ‘0BC 4-0AD--oDCo0o AD
i L.oDB-12 =2 BCD. |

iJf Atquiduocra AD. DC\

(Bé , , aAC. ) 1
i Et duo o AD.DB™
Lo 0oAB. . ' :
rpﬁw”"
w: . Ergohisinillorumlocum
. fubltitucis. :
0 BC 4-po AC vo4B-- 3
. BC.CD. (o
Q_E. D .
..
»  Dbd ' De
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Alia demonftratio.

G - C

~ Triangulum acutangulum fit,
FBC, dcmonﬂrandum eft duo
ota £ B BC, fuperare o FC per
duplum == CBG.

Ex B erigrur perpendicularis
BE Y BF, &ducatur EC, tum
duo triangula EBC. FBC, habe-
buntduolatera £B. BC, w late-
ribus - /8. BC & angulum EBC
< I'BC: quare per 24. 1. latus
ECerit <FC. Adeoque EC hoc
eft duoota EB. feu FB, BCerunt
<ofiC. -

Unde

tic
I
t

qm?

14

e
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Unde_{io FC fubtrahatur a o
EC, obtinebitur. differentia feu
exceflus, quo ora FB. BC fupe-
raut0 FC, adeoque dcmonﬁmta

et propoﬁtlo.

QECXO E]EBfDFB—hDBC.
Atqui ) .
OBC O I BG —~—~2TEGC~~1OGC.

—

Ergo faéta fubtiitutione
0k J)DFB-——DbG———-—»z SGC
——GC 2

‘DFCOOFB~—0BG - —— O BC.

LEC—-~-0OFC 02 0BG.L22BG.BG
——2 O GGE. EG
Seu

Hoceﬁ duplum = fub bafi BC
& fegmento BG; prodifferenria
qua o EC, hoc eft duo cta EB..
fFB BC cxcedunc o FC

[ ] .

SCHOLIUM I v

Simili opcrat.onc quoque in-
notefcet; differentiapiorum AGC
& FC.: quorym primum oppo-

2 - -
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nicur zingulo obtufo ABC. alte-

rum vero acuto FBC.

0AC 00AB-L0BC--20
DB.BC. nIL . |
0CFo0FB feu nAB--0

BC2-BG.BC. 13.1L 1+

o AC—n CF » 2 EDB.BC--
2 =2BG.BC.

feu 2 = PG.BC.

Ex quocalculo fequitur hoc
Theorema.

* Si triangulum obtufangulum

ABC cum acutangulo FBC late-

ra AB. BC lateribus FB. BCz-
* qualia habeat ; quadratum late-
_ris obtufo angulo oppofiti AC,

fuperabit quadratum lateris acuto
angulo oppofiti FC, per duplum -

" re &angulum quod fit a bafi BC»

& DG inter duas perpendiculares.

'AD.FGintercepta.
' Scho -




. -gnitis: quod invenitur fia fumma
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"SCHOLIUM IL

Hinc iterum fluit Geome- |
trarum regula' ad inveniendum '
bafeos fegmentum CD , ex tribus -
triangult acutanguli lateribus co-

atorum AC. CB. (circaangulum
fegmento adjacentem) fubtraha-
tur 0 AC, & reliquum per du-
plam bafin BC dividatur.

Dd 3 "~ Pre- .
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ProrosiT10 XIV.
'P’xcb.z.

dratum confiituere.

R ATAN

1T
E B .

"CONSTRUCTIO

L45. L% 1, Conﬁxtuatur = BD 20 reilineo
A: quod fi habeat latera aequaha obti-
. nemus quadratum quxhtum Sivero non

tum.
. Producatur latus DCm F, utCF

ft 0 CB.
" 3. Linea DF bife@a.in G, centro

G radio GD vel GF defcribe femicircu-

lum DHF.
4. Latus BC producatur ad femxc:r-

culum in H.
DicoO CH eﬂe o) re&xhneoA

P¢-’

Dato rectilineo 4. aequalequa ,




-
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. DEMONSTRATIO;

w  =DC. CB({eu CF) . OGC b0 by, u ]
oGF.(OoGH. .
_ AtgulCI()H ¢ O0GC-l-oCH., ¢zl
Ergo his in illius locum fubf’ntutis.
2DC.CBL-.aGCOOGCI.
g CH. '
\ _ Siauferatur utrimque 0 GC.

P S—

- DCB 0 O CH. _

“Artqui DCB re&ilinco A
per conftr,

+ Ergo 0 CH etiam eft 0 eldem

re&llmeo A.

—

‘Elementoruin Libi Secundi Finis,

Evo



EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER TERTIUS,

D EFINITIONES.

cZquales circuli funt , quo-
rum diametri AB. BC. funt 2
quales : velquorumy que ex cen
tris D.&E, reitelinee DF.EG.
Jant equales. A

I1,

. Rectacirculumtan-

gere dicitur, quae cum
circulumtangat puta
in B. fiproducatur in

) C. circulum non -
caf, ’ IL

) |

<2
e

&
T

’ ’Ml’f

i
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135 A

A~ Cireuli [e mutuo
7 O\ tangere dicuntur- que

fefe mutuo tangentes

ut in A. fefe mutuo
non [ecant. -

1V.
Incirculo 2qua<

tro reitze dicun-
tar, cum perpen-
diculares D E.
X DF. a centro D.

: - adipfas AB.CK.

dutle equales fant 3 lomgius an-
tem abeffe dicitur GH. in quam
mafor perpendicularis D1, cadit.

V.

[ 2]

A

" circuli ~ peripheria
ACB, comprebenditur.
. E e - YI.
)

lter diffare a cen-

o Segmentum cir-
culiy eff figuraque
A_QB fub reta A B. &
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VI '

c . Seomenti anlen

C \ angulus et CAB.

A qu [ub retta lines

A B. & circal

perz,a/ycrm C A. comprchenditur.
VIL

In feg mento au-

fem angulys eff puta
A BC. cum in - fe-
‘gmenti circumferen

, Ctia fumptum fuerit
pur u‘". i guodpiam B. & abeoiv
terminos refte AC. fegmentum
terminantes, linee refie ut BA.
BC. juerunt duite.
VIIL
Cium were com-
prebendentes angs-
“lun D AB. reie

Y am ur B CD. i
angulns dza/ur lﬂ/

/?ere
1X.

o=

/ AD. AB. aliguam-
\s Al irisunt peripheri-

SO

Ed
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T ! [ N -
e Seitor circalief?
’_C{" y cum adipfius circy- "

s licentrum A. angu-

fh lus BAC. fuerit

i B’ C conflitutus : com-

prebenfa nimirum '

W figura & & reétis AB. AC. an- -
i gulum BAC. continentibus, ¢

- aperipheria B C.abillis affumpta.

‘w,:;'/";’ R ) '

7;’,5‘ o . . . . .

i ‘ AD ~

i '

" .

] . . E

'\ . ] B\
8 ‘ ' c® .
i Similia circuli [egmenta funt -

+ ABC. DEF. guz angulos B AC,
¢ EDF. capiunt aquales, ant in
guibusanguli CBA. FED. in-
- Ber [e [ung equales. ‘ L

Fe 2 y  PRo-
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ProrosiTi10 L
Probl. L.,

Dati circuli
ABC centrum F
reperire,

CONSTRUCTIO.
s I Du@a qualibet AC, a diyidatur
bifariamin E.
bt 2. Ex E erigatur utrinque b perpens

dicularis BD ulque peripheriam.
3. Ila bifariam dividaturin F,
~ Dico punctam F efle centrum
circuli.

DEMONSTRATIO.

Centrum aut eft in BD , . aut extrd
illam,

Si fitinBD, neceffario eft in punéto,
quod illam dividit bifariam ; quia Circult
radii {unt zquales ; adeoque centrum eft
in F. . '

Si juxta Adverfarium fit extra BD>

- ponatur illud ex: gr: in G: tum d
L AG.

i

-

ultis
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AG EG. CG 1a tnanguhs GEA.
GEC.

Laus GAY<GC. qma ponuntur radit, : l_’;'f-
‘Latus EAD EC per conftruCtionem.
. Latus GE commune,

o

adeoque Ang. GEA 0 GEC.

Ergo e GEA eft reCtus. Det
Arqui BEA eft rectus per conftructio- :0 L
nem.

Ergo 4 omnes anguli Iunt aequales ds L

Ergo ang. GEA 20 BEA. totum &
pats, quod eft abfurdum. '

‘Et eadem demonftratio obtmet in
omnibus pun&tis que poﬁ"unt affignari ex~
tralineam BD : unde concfudendum et
illud exéra BD non reperiri.

Ergoin BD. & quidem ejus punco F
illud erie. QE.D

_COROLLARIUM.

Sl linea re&a in ‘Circulo aliam lineam
re4m bifariam & ad angulos rectosfe-
cat; inilla fccante erit centrum,
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‘ProrosiTio. IL

Theor. I.

Siin peripheria (irculi ADC
duo queliber punéta A. C. [w-
mantur , rella AC, que per il-
la ducitur | intra circulum cé-

dit,

DeMonsTRA TYIO. -
Ex invento Centro E. du&is radis
EA.EC, adre@am ACducatur EB. -

Tumin Triangulo. EAC, -
LatusEA 0 ECquiaradii, -

Ergo ang. A 0,C, 5.1
B Atqui




Il Atquiesternus EBA 2 < internoC, ai6 L
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i
|

4 ErgoEBActam < A,

L} Adeoque in triangulo EBA latus EA
;p,  Oppofitum angulo. maximo erit p < la-
"~ tere EB, ‘

- Atqui-latus EA pertingit tantum:ad
- Ergo latps EB cadit intra circulum,

‘ Et eadem demonftratio applicari po-
. teft ad omniapunGtalinez AC.

Ergototalinea AC cadit intra Citcu~

"l QE.D,

big. L

COROLLARIUM.

Linea re@a Circulum tantum in uno
puncto tangit, '

i ' o ~ Pre-
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ProrosiTio [[I

Yheor. 2. Pars I

8t in cirenlo refia qmedam

(E per centrum A duéia, aliam
BD non per centrum duttam
bifariamin F fecet; etiam illam
ad angulos reflos fecabit,

Cc

/!5 )

Pars II.

Et (i ad angulos rectoseam fe*
cets bifariam quoque [(ecabit.
-  DEMONSTRATIO.

. ParsI. Du&is radiis AB, AD , in tri- - |

_angulis AFB, AFD,
Eatus




]

I

L

]
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- Latus AB 3.:). AD quia radii.
Latus FB 20 FD per propolitionem.
Latus AF conmumune.

Ergo omnes angulifunt inter fe zqua-

o

les, per.8. I. adeoque Ang. AFB
AFD. quipropterea funt a recti. aDef. ’

. L.
Pars 2. In ifdem triangulis AFB, AED,
Ang. ABF 0 ADF. quitriang. BAD

elt Hofceles.
Ang. AFB 0 AFD per propofitio-

nem. B
Latus AF commune.
Ergolatus BFb 20 FD. b26. 1,
" Q. E. D.
COROLLARIUM.

In omni triangulo aquilatero, feu
Ifofcele lineare@a bafin bifariam fecans ,
ad eandem perpendicularis eft & contra.

Ff*  Pres
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T ProrosiTi1o0. IV,
) Si incivculo duare
\ s AB. DC nonambhe
c
per centrum dufies ft
. dnvicem [fecemt ille

A.\;ﬁ Jefe mon [ecabant bi- |

fariam,

DEMONSTRATIO.

Duplex hic obtinet cafus,
CofusI. Aot una tantum tranfit per
centrum , ut ex:gr: FE | patetillam sb

_altera CB non fecari bifariam: quia illa .

per hypothefin non tranfit per centrum.
Calus 2, Aut neutra tranfit per cen-
trum, :

Sijam Adverfarins confendat duas li-

neas AB. DC fe mutuo fecare bifariam in

E, excentroF, ducatur re€a FE.
Tum FE fecat AB bifariam, Ergos
ang. FEB eft reGus,

Eadem EE fecat DC bifariam.. Ergo? |

" ang.FECelt reGus.

Ergo eritang. FEB 0 FEC. Totum
& pars: quod eft abfurdum,

[
. PRreo-

o

) [f[iu
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»PR‘OP.O'Sl 10 V' Theor, 4.
Si dwocirckli BDCB, -
BEC, fefe mutuo fecent -

non habebunt idem cen ..
tiwm. ‘ g

 DEMONSTRATIO.

" Si quis ponat A effe commune utrin{-
que centrum , ducatur AB abillo centro
A ad pun&um interfcGionis B, ut & AD,
Linea AB 0" AD; quiaradii circuli

: BDC,
AB 0 AE. quia radiicirculi

- BEC.

"Ergo’ AD*0 AE. Quodelt ablurdum,

v At eadem demonftratio obtinet in
omnibus punis, que intra commune

w  utrinfque circuli {patium funt pofita.

] E_rgo univerim patet veritas propofi-

tionis, Q. D. E

a Ax 1.

Ff 2 ‘ Pro-
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Theor, . Prorositio VL

Si duo cireuli BA. B[ ft
MULUO interiys ta;agant-in B
non erit tllovun idem centrom.

DEMONSTRATIO.

~ Si contendat aliquis pun&um

ex: gr: D efle commune illorum
centrum ; duétisDB. DCernt.

DB DC. quia funt radii cirs

culi BC. .

DB DA, quiafunt radiicir-
culi BA.

- | Ergo
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il

Ergo DC 2 0 DA. Totum & @ 4« 1. ;
pars: quod efl abfurdum.. . o

Adeoque cum eadem demon-
firatio omnibus pundtis utrique

«circulo communibus poflit appli-

cari, non habebunt ifti circuli
unum & 1dem centrum.

Q.E.D. -

Ff3 Pro«
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mern, ~DROPOSITIO V]L

87 in circulo quovis extra cen-
trum F accipiatur punitumG, ex

guo quedam recte GA4.GC. GD.

GE. GN in circulum cadant.
Tum

. Y. Maximaerit GA, qu per

centrum I tranfit.

2. Mmima erit reliqua diame-

2ri pars GB.

- 3. Aliaram veromajor eff GCs

gue maxime GA propter.

4 Neque plures quam due ab

o punito G ad circumferentiam ]

 duci poffunt equales.

De-

N
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DEMONSTRATIO.

" Pars 1. Du&A FC. in trianguloGFC
Duo latera GF.FC €3aGC, az20.L
‘Atqui GF.FC X0 GA., quxa\FC
0 FA.

Frgo  GA <GC.
Pars 2. Du&a GE. In Triangulo FGE -

v DuolateraFG GE 3 < FE. hoc]

, eft FB.
FG > FG/;
GE b GB.

Pars 3. Ductta (zD , in triangulis-
CFG. DFG.

Latus CF 20 DF.

Latus FG utrique commune,

Sed Ang. CFG < DFG.

bAx. 4

Ergobafis CG¢ < DG.

‘Pars 4. Patetex pr:ecedentxbus nam
fitres poffent zquaLs GD.GE,GNdu-
c; tum forent duz GD. GE ad ean-

c 245

‘dcm partem intcr fe 2quales.

Quod repugnat parti 3,

’

Pro-~ .
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Prorositio VIL

Theor. 7.
. 1

Si a punite A extra crcs-
luin accepro ad circulum ducan-
tur quedam rele AH' AG.
AF.

1. Earum que in cayam
peripkeriam incidunt maxima e
rit AH, que per centrum L

L tranfit.

2. dharam major eff es,

4G, que maxime AH pro-
Pior. N -
3. Extra civculum minims
et 4B, que produila per cen-
1um tranfiz.
4. Gue minime propior Al

vemotiore AE minor erit,

{

R 57 Nor
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L ' §. Non plures quam due ex

 difte puntto A in perzpbermm
% duci poffunt aquales five intra
E arculum f Ve extra.

- DEMONSTRATIO,
. - PasI. Du@a re&ta LG. intri- -
#  angulo ALG. -
Duolatera 2 AL. LG < AG.***
" Atqui AL.LG 0 AH .
3 quxa LGoLH. :

Ergo AH < AG.- |
C - Gg Pars

o
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dzr. I
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Pars 2. Ducta linea LF , in triangulis
ALG. ALF. ’
Latus AL usrique.commune.
Latus LG 0 LF. quiafunt radii,
Atquiang. ALG < ALF.

Ergo bafis A‘Cx b < bafi AF.

Pars 3. Pulta LC.intriangulo ACL.
Duolatera AC. CL.b < AL'}S
-CL. 20 BL.

Reman& AC < c AB."

Pars 4. Du&aLE, in triangulis AEL

ACL, |
DuoIateraexteriora
AE.EL d <AC. CL>S
LEXLC.

Remanet AE < AC,

Pars 5. Patetex praecedentibus; ham
du@a AI 0 AE. qua intra AT ductur
erit illd minor ; qua extra. illa majol‘:
adeoque ex A non poflunt duci plores

quam duz qu fint zquales, * Q. E.D.

Pro-

I U

tr
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R

% ProprosiTio IX. _
Si ab aliguo intra
" Circulym puncto 4 ple-
res quam duz reifa aqtia-
,les AB. AC. 4D ad pe-
. ’ vipheriam duci poffmt :
A SNE[_B  Hlud punttam eris cen-
I : trum. -

Y DEMONSTRATIO.

Dulftasre &as DC CB, divide bifariam
55 inF&E perreétas FA.EA,
Tumin triangulis AFD. AFC,
- Latus AF atrique commune.
1 Lats AD 30 AC, per propofjtionem.
Latus FD 20 FC., per conftruétionem.

Ergo Ang, AFD a0 AFC, & uter~ 4o g,
. que brectus: .adeoque in perpendiculari b Def,
FAerit centymin, ¢ *Garoll.
Deinde eodem modo per triangula r. 1L
-~ AEC.AEB demonftratur centrum etiam
“effein perpendiculari EA. _
b _Ergo neceflario ericin pun&tointerfes
. Gonis A, quiaduz linez FA.EA pra-
- ter illud nullum habent commuae,
~ QE D.
P G'gz- Tre-

I
e
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ProrosiT10 X.

- Dauo circul
Y ADE. AFC |
mut1L0 on fecant iv
o pluribus quam aw-
C bus puniiis.

DeMoNsTRATIO

Juxea  Adverfarii opinionem
ponantur- fe invicem fecare- 1
tribus punétis A.E. C. Tumex
invento circuli ADE centro G-
ducantur re&z. GA. GE. GC:
quz funtzquales: quia funt fa-
diicirculit ADE.

_Atqui tres iftx 2quales GA. GE GC
etiam pertingunt ad peripheriam alterius
cirenli AF(. ergo punftum G illius
quoque aerit centrum.

Adeoque duo cirenli fe invicem fecan-
tes haberem idem centrum, b quod eft

" ablurdum.

' _ Pro-:
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0

wm - Lo :
i 8i duo circali [¢ interius tan.

ik gant m.d, 7'6‘4?4 FGillorum cen.
i 74 F. .G conjungens 5 fi prody. .
i f;tur s Iranfibit per contaiium

‘ProrosiTtro XL,
; Theor,
X0,

10
s
!
Toet
b
Al

s

1
ki
i

AA

]
i - '
DEMON STRATIO.
Si juxta Adverfarinin n .
atin A, cadae aliorfumin lo)n @

Gg 3 Tum
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Tum

/Rc&a FGD X FGA quiafunt -

S { radii majoris circuli.
\ ~ FG FG
- GDGA. .
AtquiGB 20 GA. quia funtra
dit minoriscirculi.

Eigo GD 0 GB. Totum &

pars. quod eftabfurdum. - p

Atqui eadem demonftratio ha-
bet locum quandiu inter puncta
D & B manet aliquod interfti-

tum; feuquandiuillapun&tanon

coincidunt hoc eft quandiu linea

GD nontranfic per contaltum.

Ergo FG produ&a cadit in
contatum A. T

Scho-

¥

i

18,

o

i
I

Y
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SCHOLIUM.

_Patelt hxc propofitio fic con:
verti.
. Siduo circuli fe mutuo interius

tangant, & a punto contaltus

B, ad centrum unius circuli du-
catur Re&ta, tuminillaautillius
pradu&taquoque ¢ritcentrum al-

tc;ius circuli,

DEMONSTRATIO,)

Duplex hic obtinet cafus: Aut

enim dufta eft BA ex conta&clll
ad

—



. A .
o \AG' AG, juxta Adv.

240  EucLID1s \

ad centrum majoris circuli: Aut
du&a eft BC ex contactu ad cen-
trum minoris circuli C. J

. CASUS L

Si centrum minoris circuli non
ficinlinea BA, fitextraillami |
pun&o G. ducanturlinez BG &
AD per G. B

/GE 0 GB. quia funt radii minoris

circull

AEDAG-L.GB, - .
Atqui AG -1~ GB < AB.{.AD.20F

Ergo AE <AD. pafs major toto.
" "Et eadem demonftratio habet

locum in omnibus pun&is affig:

natis extra lineam BA. Ergocen-
trum minoris circuli reperitur 1
linea B A.
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CASUS IL

Sit centrum majoris Circuliextra re™
&mBC, autilliusprodudtam , in pun-
&o F, Ducgntur BF & DF per C.

Erxtque
A/CE 20 CB. quia radii minoris cn'culi
ICF CF.

" FEFC.L CE,
AtquiFC—}. CB <FB{ FD.

- ErgoFE < FD. pars toto,
Q. .E. .

Hh . PRrov
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Theor. Prorositio XIL

1.

Si duo circals ﬁ invicem ex:
terius contingant in ‘B. Retts
quz llorum centra conjungit ,
per contaitum tranfibit.

e

\
\ ¥ </ '\D G /
e ]

"DEMONSTRATIO.

S1 Adverfarius hoc neget; -

fint {1 fier1 poteft cencra itacon-
fticuta, ut reta FG. illa con-

jungens non_ tranfeat per punc |
¢tum contaltus B, fed cigculos

fecetin C & D. Tum ductis FB.
GB, in triangulo FBG. .

N -

/}La-
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1 Latera FB. BG 2 < FG. . CET A
Atqui FB. BG  partibus FC. |

‘, GD.. |
7. | |
%- Ergo FC.GD < toa FG. =~ 'g
” quod eft abfurdum. ) f

‘Eadem demonftratio vim ha-
bebit quandiu punéta C & D non o
coincidunc  quod folummodo
,  ficin pun&o contaltus B. Ergo -
- linea centra conjungens perillud
. tranfire debet. ;

Q.E. D.

7 Hh 2 Pr'c-v
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Thesr. ProrosiTio XIII‘

12.
Circulus circulumnon tangit in
pluribus puntlis quam umo; Jroe
intus, fiveextralangas.

DeMonsTRATIO.

CafusI. Circulus ABC tangat (juxta

Adverfarium) in ducbus’ pun&!s A &B:

axi, 1. Tomre@aFE, tendet 3 ad pun&a con-
tactus A & B; ducator FB. -

FE 1. EB 0 FA, quia funt radii

e)ufdem cxrcull. At

/




Bl
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Atqui FB 20 FA' propter eandem

rationem.
~ Ergo FE .. EB 2 FB. Quod eft .,

Erg LI

abfurdum, b

Cafus II.. Circulus ABC (i non in
uno) in duobus pundtis tangat circulum
ABD, {c.in A & B, Re®a FE qua

© centta conjungit tranfit per ccontaltum ¢ 1k

A: ’ .
Atqui (juxta adverfium , qui etiam

-contaltum in B ponit) illa etiam tranfit -

per B, utlinea FBE fit lineare&ta.

Ergo hinc fequeretur duas reQas
FBE, FAE comprehendere {patium.

- Quod eft abfurdum. : d Az, 120

Hh 3 Pro-

\
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Theor. PROPOSITIO- XIV.

B 1. Fquales reitz AB. DC
w circulo equaliter a centrods-

" flant. :

2. Et #qualiter 4 centro diffan-
tes inter fe equales funt.

(] ] A/-—\D

AVA NS
My
D

4

DEMONSTRATIO.

Pars I.

" Ex centro E du@z perpendi-

a3.11, culares EF.EG, lineas2 AB.DC
bifecabunt; & quia totz funt -
quales erunt & femiffes AF. DG
zquales: ducantur radit EA. ED.

In triangulis retangulis AFE

DGE. '
. med

-3

e

-7 i7
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mta AF. FEono AE) L
ora DG.GE 0oDE. 47.

‘ArquindED O DE. quia ﬁunt

a radiis.

Ergoota 4F. FE. 0 ctisDG GE
S o dF» m@G’

Remaneto FE 0 GE.
. Ergolineca FE0 GE adeoquc

- diftantie zquales.

Pars IL.
Supra erant

' ota AF FE 0 oxis DG GE\S
o FE o GE. -

nAF aolnc.

Ergoipfa AF 0 DG. & ipfarum
dupla.

ABbaoDC : Q.D.E

‘bAx G

Pra-
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Theor: ProrosiT10 XV.

14. .-
1. In cir
Q\D culo ABCD

/__;_/ E reltarum i

ﬁ'rzptarum
R\ 1 maxina
\_/ 7)mmeter
. AF.

2. Religuarum vero ea BE wa-
]or quecentro propior.

DeMoNnsTRA TIO.
Pars 1. Du&is GB. GE. in triangulo
BGE.,
a0l DuolateraaBG, GE <BE.
Atqui BG. GE 0 AF. Diametro.

"Ergo  AF < BE, ‘
ParsII Du&is GC, GD mtrxangul’s
. BGE. CGD.
. Latus chcc;} Quiz funt
Latus GE 0 GD/radii.
Atang. BGE < CGD.

bl  Ergobafis BEb < CD,
Q D. E.

Pro-
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'PROPOSITIO XVI' Theot.l. v

15,
Si per extremi-
taten diametys -
L ducatur perpendicu
< laris FE.
© 1 Illacadet ex- .
tra civenlim, - \ ;
7. 2. Neque inter
- . ipfam & civculum
alia reCta ad contaltum A duci potef} , qua
arewlum non fecer, - v
' DEMONSTRATIO.
PassI. Ex centro D ad quodlibet pun&tum F
du&aDF, eritin triangulo DAF. o
AngulusA < F. quizangulus A reGus. a1g. LI

Ergo Latus (a) DF « latere DA,
Atqui DH 0 DA. quiafuntradii,

ErgoDF < DH. Adcoque quia punétum H ‘ P

. eftincircumferentiaerit F extra.

ldem ratiocinium omnibus punétis linex
FAE poteft applicari: adeoque tota FE (exce-
propunélo A) eritextracirculum.

. Parsa. Ponat adverfarius retam AB pofle ' ,

duciinter AE. & circulum abfque circuli fe&io- ‘

ne. Excentro D ad AB ducatur perpendicalas *

¥isDK. Eritquein triangulo DKA. . tod
: I . Ang. ‘
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Ergolatus DA'b < DK.

Atqui DA, pertingit,ad peripheriam,
Ergo cadit DK. intra Circulum; adeo-
que linea AK illum fecat.

" Ang. DKA < DAK.

COROLLARIUM.

Hinc rurfus paret reétam li-
neam Circulum fantum in uno
punto tangere : nam demon-
ftracum eft rotam retam FE a-
dere extra circulom exceptount:
co punéto A ; adeoquein illofc-
{e tantum contingunt.

Pro-
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: L \AC ducere que
5 Netrculum  datum
- / BCD tangat.
CONSTRUCTIO.

1. Ex punéto A ad centrum ducatur
re@a AD, ) S
2. Centre D radio DA deflcribatur
circuliarcus AE. .

3. Expunto B erigatur perpendicas
laris BE,

4, Jun@taED, ducatur AC.

Dico lineam AC tangere circulum,

DEMONSTRATIO,
Intriangulis ADC, EDB.
Latas AD 0 ED\ Quia funt radii eo-
Latus DC 0 DB/rumdem circulorum,

"Aggulus D communis.

—

Ergo*Ang, ACD 0 EBD.

Atqui Ang, EBD eft rectus per conft.

- Ergoetiam ACD eft re&us : adeoque
linea AC p tangit circulum,
A T T

- .‘PlROP_OSl'TlO XVIL bl 2.

e - Adato punita
I\ A reftam lineam .

ag X

bi6. UL |



Theor.

10.

a19. L

bAs 9.
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Proro sxrxo\XVI[I.

A 8: reita lines

e I\\ <7- ABtangat circu-

l / lum , que ex cen-

| tre ‘D ad conta

SFum C ducitw

= DU ilatangen-
geiti Au perpendicularis erst.

DEMONSTRAJIO.

Si neget Adverfarius; Sit alia que-
dam Db perpendiculars ad tangentem:
tin 1n tmnnulo DCB,

Angulus DBC < DCB. juxtaAd-

veriarium,

Ergolatus DC < DB. 4
Arqui  DC O DE,

—————

Ergo DE < DB. Pars major to~
to: quod cft babfurdum. Eteademde-

monftratio habet Iocum in ommbus pun-
<tis linex CB,

Pro-

LCoNY

{t
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i ProrosiTio XX, mhe |
[ S

w A__c B Sireialinea AB ]

tangat circulum, &,

ex contaéiu C duca-

e

P . tur perpendicularis
‘Dz‘mA CE inillaerit cen-
o E trum. | g

©  DEMONSTRATIO.

Si hoc ab Adverf(ario negetur 5 alibi
centrum aflignare debet: Sit hoc in F:
tum ducta FC erit
- Ang. ECB rectus. per propofit.
AtquiFCB #etiam rectus juxta poﬁ- a1, L

tionem Adverfarii,

_ Efoo ECB 20 FCB. Totum & parss

_ quod eﬂ: ablurdum, ‘

' Eadem autem demonﬁrauo locum ha-

betubxcx_nque ab adverfario centrum po-

hatur exera lineam CE. .

. Ergom linea CE reperitur centrum, ‘
Q. E: D. | -

1i 3 Pro--
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- Prorost7io XX
Angulus ad Centrum GEB .
plus eft anguli GDB ad peripie-
riam, cum idem arcus GBefiba-
[is anguloram, |

P EMONSTRATIO.

- CafusX. Intriangulo Ifofcele
Angulus GEB 0 ang. D - B. 16.L
AtquiD 0 B.- 5.1
Ergo' GEB. duplus anguli D.

Ce
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1
GEDs
§
By
B
(I ; .
- Cafus 2. Du&z AF percentrum B [
A }Ang. BEF duplusang. BAF. > per €a-
\Ano CEF duplusang CAF/fum, 1.
- Lows BEC duplus totins BAC.
)

Calus; Totus Ang GEC efl -
dyplus totius GDC.,

Partialis GEB eft duplus par-
tialis GDB.

o PRo-

[N

.
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Shesr, prorostT1 o XXL

19
In nrm/o qui eidem arcut s BC

nfiftunt argulz BAC. BDC, [
qui [unt ineodem /egmema, fumt
suter fe ‘equales

DEMONSTRATIO.

- ‘Angulus BEC eft duplus BAC..
Atqm id. BEC eft duplus BDC

Ergo BAC * BDC.

Pro

} 20,111 ]

_____,/ .
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PrRorosiTio, XXII.  Theon

20.

: - Qua-

D ' ‘drilaters
circulo |

0 < , C inferipts

ABCD
|, anguliop-
D.B.pofiri

i duobus

4 redkis funt
A _ _/B equales,
DEMONSTRATIO. ‘

Duéis diagonalibus AC. BD.
(Ano O Q. aquia infiftunt arcui 4, m.
" AB,

Ang, § 1 R. 2quia infiftunt arcu

Je

Totusangulus ADC 0 Q+ R.

Angulus ABCYO ABC. }A

Duo anguli ADC. ABC 2 tribus

Q. Rl ABC

Atqui hitres funt 30 2 Redis.
Ergo & duo ADC.1.ABC
“0-2 Reétis, Q.E.D.

Kk Pro~
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men  PROPOstT1O. XXIL

- 87 fuper eadem refla DF con.
Situta (int duo [egmenta circub-
rum inequalia; illa non funt fi-
milin. »

D F

DEMONSTRATIO, {

- &i contendat Adverfarius i]laveftfe fie 1.
milia; ducantur reGz FE,ED.DL | """
Ang. DEF 0 DIFjuxtaa Adverfarium :u':c

i

:o!.)crfir. Atqui DEF> DIF. per 16. .. | :
Qua duo funt ppn_tgagii&oria. R

-~
-’

pro-
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PROPOSITIO XXIV 'rheoxa

ngmema fimilia ACB. DEF,
[uper equalibus reclis AB. DF

| conﬂztuta, inter [e [unt xqmlm

jaYay

DEMONSTRATYO.

Superponatur AB ipfi DF, autcons
gruent aut non,

Sinon : tum peripheria ACD.

Vel cadet totaintra vel extra periphe-
riam DEF: contra precedentem.

Vel interfecabit peripheriam DEF:
tunc circulus-circulum fecabit in pluribus
quam duobus pun@&is : contra 10.hujus.

Ergo congruent : adeoque funt 2 -

Ax.8.
qualia, Q. E. D, - o

Kka . Pze-
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2l 3. PROPOSITIO XXV

Circuli datum
arcum ABD

CONSTRUCTIO.

. Tria pun&a ad libitum fumpta
A. B D. junganturretis AB. BD.
. Dividantur bifariam Perperpmdl
culares EC. FC, ”
Dico 1n illarum interfe&ionis pun-
¢to Cefle arcus dati centrum quafitum.

DEMONSTRATIO.

Centrum eft in perpendiculari EC.
U & in perpendiculari aFC.

s Cor.
1. 111 S I

Errro eft in pun&o interledHionis;
quia illud tantum habent communes &
C!l’Cll}l UTHCUID tantum Cﬂ centrum.

Adeoque ex centro Carcus perfici po-
teri. . Q. E. F.

A}

Pro-




14

05

118
m b

i

Sy
Liser TERTIUS. 261

PROPOSITIO XXVI. e i

_ 23,
8% in circulis wqualibus angulé I
Sive ad centra. G. H, fiveadpe- | ,.
ripheriam B. E. fint equales : ’ 1
tunc etiam arcus AC.DF ; qui- o
bus infiffunt, erunt equales. i

JAYAN
NS

DEMONSTRATIO, |

" Dulis re@is AC. DE. in triangulis
. AGC. DHE.

Latus AG 0 DH} Quia funt radit cxr-~-.

Latus GC 0 HF culorum aqualium,

- Abgulus G 20 H. per propofitionem, _

Ergé BafisAC 20 D'I" a4k
Fiant jam anguli B. E. ad periphe-
tiamdu&is AB, BC DE.EE,

~Xk 3 Qﬁa
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 Quia autem angulorum ad centra GH
zqualium femifles ad peripheriam B.E,

etam funt zquales ; fegmenta ABC
DEF erunt bfimilia: adcoque quia fu-

per ‘&qualibus reQis funt conftiua,
erunt zqualia: Quea fi a totis circulis

AC. DFinter fe zquales.

. zqualibus auferantur remancbunt arcus

Pars 2. Hzc eodem fere ratiocimio

demgnitratur,

Sed notandum in partc prima figuras
dcbere confiderari (ine angulis ad peri-
pheriam 5 quiin demonftratione demum

conitrui debent.

Sic etiam in parte fecunda fpeQtari de-
bent abfque angulis ad centra, quosde-

monftratio demum requirit,

Adeoque utrinlgue partis demonftra-

tione ambo anguli & ad centra & ad pe-
ripheriam exiguntur: cum per-illos de-

monftretur zqualitas reGarum ; per hos’

vero fimilitudo fegmentorum qui utras

que neceflarig funt,

Pro-

P
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e Prorosrtio XXVIL Theot.
‘; m,‘ " Siin equalibis circulis arcus Al DF. * '
nffi"f“; fint aquales, anguli illis infiftentes five ad |
""" centra G. H. five ad peyiphetias, B.E, [unt
th;ffi inter (¢ equales. -
(s S |
I }
1e i §]
a ;oo
ks _ . §
fis o2 ’ ' 5
s - DEMONSTRATIO, :
. ParsL Sinon fitangulus G 0 H. o
i . Erit G»> H. = ‘
N Vel G <H. : |
_ _ - Sit G > H. fiarque
e ' Angulus AGC 0 H. o
f};d ~ Ergo 2 Arcus AC 0 DF. o
e Atqui Arcus A1 0 DF perpropofits a:611L.
2l Ergo Arcus AC;0 AL Toum& *
pars: quod eft abfurdum. Ergoangulus
G non cft minor H,
Eodem modo prebatur angulum G -
nen efle majorem angulo H. ’ v

 Ergo fequitur G effe zqualem A. .
Pars 2, Hac facile eadem formula de-

- .monftaatar, " Pro-

!
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e P ROPOSTTIO XXVIIL

s 87 in circulis aqnalibus duite
[int equales refte AC.DF :erunt
etiamy guosauferunt . arcus AC,

DEF inter fe aquales.

AA

DeMonsTRATIO.

Du&is reis GA. GC: BD.HF, in
triangulis AGC. DAF.

Latus AG 0 DH)  Quia radii 2qu-

Latus GC 0 HE./lium circulorum.

Bafis AC0 DF. per propofitionem.

¥

.1 - ErgoAng. AGC:=0 DHF.
b 26.11L Adeoque arcus AC b0 DF.
Q E. D.

Cs
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ProrosiTio XXIX. ' e
26,
Si in zqualibus circulis arcus
AC.DF [int zquales; erunt &
fubtendentes recte AC.DF inter
fe equales.

DEMONSTRATIO.

Du&is GA, GC. HD. HF, erunt in
triangulis AGC.DHF,

" LatusGa 0 HD| " Quia funt radii -

Latus GC 0 HF quahum circulorum.

Angulus C 0 aH. qulaatcus AC po- 4, uy
mtur ®qualis DF.

-

Erﬂobaﬁs AC b DF. b4l .'

QD. E.

‘Ll Pred
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, . s
sit s .LROPOSITIO XXX.

S Te.

‘ B Datum cir.
ﬁi s culiarcum ABC
/ ‘ \ bifariam  feca

A D

CONSTRUCTIO.

1. Ducaturre@a AC, datiarcusex.
tl’eﬂ)h atees con]ung(‘ns
2. llia perperpcndxcu!arcm DB bl-
{ccetur.
Dico Arcom bife@um eflein B.

DI MONSTRATIO.

Dudisre&is AB. CB. eruntin triangu-
lis BDA. BDC.
Latus BD utrique commune.

Latus AD 0 DC} Per con-

‘Angulus BDA 0 BDC. ftru&.

a;;.r, ErgeBa!'sBA.I) aBC.
b28. 1, Adeogue Arcus BA 0 bBC.
.

Ergo Arcus ABC divifuselt bxﬁmam- |

E. D,
< Pro-




- gulus BEC rotto major.

Liser TERTIUS. 267

PROPOSITIO XXXI Theor,
1. Angulys ABC in femucircu-""

Jorectus eff.

2. In é;égmenta majori angulus
BACrecto minor. .
~ 3. In fegmento vero minori an-

!/

- DEMONSTRATIO.

Pars 1. Du&a DB ‘erunt duo trian-
gula DAB. DBC. Ifolcelia, adeoque
anguli{upra bafes azquales. -

Ergo ang, DBA 0 DAB

~Et ang. DBCO DCB

as. kb

a.

Totus Ang. ABC 2 ducbus BAC
~-BCA, . .

Atquiin triang. ABComnes tresan-
gulifunt 0 b 2 Reis.

Lli  Enbil

e

-
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Ergo ab una parte angulus ABC et
retus, & ab altera duo reliqui BAC.
BCA etiam zquales unire&o,

Pars 2, Perpartem I duoanguli BAC |

DCA fimul ¢enflitnunt unum reQum:
ergo {clus BAC eft minor re&o.

Pa;s 3. Inquadrilatero ABEC.,

~ DuoanguliA LEDc¢ 2 Redtis,

Atquiang, A > uno reco per par-
tem I. :

Ergo ang. E < unoretto,
SCHOLIUM L

Si trianguli rectanguli hyporenuﬁfh'-
vidatur bifariam, erit punctum bife&io-

. nis centrum circuli per triapunéta angu-
laria tranfeuntis:adeoque examen norma.

SCHOLIUM IL

Ex hac propofitione deducitur fequens

c22. 111,

PROBLEMA

Minus quadratvum; Z a majoreXfub' ,

traherc, fen exhibere differentiamqué-
dratorum X & Z.

‘Cyon- |
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CONSTRUCTIO.

™ B

—d
1

7 N

3 I- Super,AB 0 Xfatr Semxcxrculus
" ACB.
2. In. Dxametro AB ‘fumatur AD
1 2z
- 3. Centro A radio AD deferibe ar-
- cun DC, erit reCta AC etiam 0 Z.
- Dicodu@a CBillius O CB efle qua-
fitam differentiam quadratorum AB. AC,

u ’ 'DEMONSTRATIO.
o Per propof, 31.111. angulus ACB eft
: retus , ergo in tiiangulo re@angulo

ACBelt
A S(DABaomAC_;_DCBpm}y I
OA

OAB-~0AC 0 aCB.

Ll Pro-

AN
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Theot.
28.

gentem eft perpendicularis & tranfit per |

270 Eucriprs.

PR.QPO sit1o XXXII.

Sireltalimea AB circulum tan.
gat in C, & a contaftu duatwr
alia crculum fecans : erit angulus
atargente & [ecante fattus rqus-

hs angulo qui fit in altermo [
gmento.

.A.‘C B

_Dsmonsrxu-xo.

Cafus hic obtinent omnino duo:
Aut eaim linea circulum fecansad tan-

centrum O, ur CD,

Aut nontranfit ; ut CE, .
—— . . P Cz.
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A t4 i .

" . CASUS L _

o Demonﬁran debeét angulum ACD 1)
& CED.

Ang. ACD eft reQaus ;- per hypoth.

',“? Ut& aCFDeftreGus: quizelt in Se- 35,111, X
‘;w‘-‘ micirculo. .
i |
Ergoang. ACD D CFD, *
- CASUS IL
" Abuna parte’probari debet efle ang.
ACE 0 CFE.

Ang. ACD 20 CFD. percafum I
S <Ang Q, 1 bR. quia m eodem b2 1L
B {fegmento. :
/P Remanet ang, ACE'0 CFE.
/ Ab altera parte probari debet ang. oo
BCEX CHE.
/Ang .BCD 0 CHD per cafum 1.
Afdng. Q 0 S. quia funt eodem
\ " {egmento, .

——

Totys ang BCE 0 TotiCHE.

r _ Q E. D.

b : B Pro-
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' . .

robls. -ProrostTio XXX

Super data rela AB [ygmen
tum circult confiruere qiod ok
piat angu/um dato angulo equs-
lem. - ..

. Eft autem angulus datus vel reCtus Ut
E, velnon rectusu: H. C. :

CASUS L
Conﬁru&xo & Demonftratio.

®3LIL  Data AB bifariam divifain p. Centr

" D radio DA fiat femicirculus ACB. hi¢
capit aangulum reGtum ACB, adeogee’
dato re&to E zqualem. G

s




‘—
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‘CASUS IL

CONSTRUCTIO.
- 1, Ad datz BA pun&um A ducatur
DK, ut angulus DAB ﬁt zquales banou b’ L
lo dato C. :
2, Ex A duc perpendxcularem AF
. Fiat angulus ABE zquahs angulo
BAI:
4. Centro E, radlo EA vel EB

| (quz per 6. L. funt zquales) defcribe

citculum BIAG.

Dico fegmentum AGB capereangu-
lun dato acuto C zqualem

U & fegmentumy AIB capere angu-

" Jum data obtufo H=zqualem,

Pars 5. Ang. DAB 20 ¢ AGB, ‘in c32. J1IL;
.alterno fegmﬁnto

Et Ang DABX C perconftru&,

Ergo Ang. AGB X C,
Pars2. In quadnlatero AIBG.

Duoangulil -L. G 40 2 Redis.  d:2111
Etduo anguli H“r‘ C 02 Re&:s. -

rgoll. GO H- 1. C, '
S{ Atqii G D¢ C. Per Par- c3n m.
tem 1.

*Ergo 1 0 H. Q. D. E.
' Mm " Pro-




24 Eucripis -
6. PROPOsITIO XXXIV.

A4 dato circuls A B( fi-
hentum CBA anferre, capiens
angulum B | dato angulo D

equalem, . |
A_ v,
@ R I

CONSTRUCTIO.

E
[ o]

N

t. Ducatur re&ts tangens
Circulumin A,

2. AdA ﬁat'anginlusEAC
&qualis angulo dato D.

Di' )
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g .- Dico fegmentum ABC
i caPcrc angulum aequalcm D.
i DEMONS TRATIO

Fs -
l?l{ . Aﬂg- bAC a ABC lnval_‘a}l. 1,
terno {egmento.
Atqui EAC » D percon-
ﬁruéhonem
" Ergo ABC » D.

QE.D.

E




. Theor.

29.

.adeoque inter fezqualia,

276 EucrLipis

ProrosiTiO XXXV,

Siin circulo die re@te AB. CD fe niutus
in E fecuerint: Reltangulum compreben-

fum fub feamentis anius AE, EB: equale |

efi ei quod fub [egmentis alterius CE. ED.
comprehenditur vectangulo.

Quatuor diverfi hic occurrere pofunt

ealus. -
DEMONSTRATIO,

CASUS I
Si re@z AB. CD fe mutuo fecent it
Centro: tum —2 AEB erit 0 T3 CED:
quia quatuor illorum latera fint radis,
Ca-

g

~— -
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CASUSIL

Si una , CD per centrum F ducta alte-
ram AB non per centrum tranfeuntem

* fecet bifariam adeoque apcrpendlcuian- as. L. .

ter iu E: ducatur FB.

DEMONSTRATIO.

TICED-1-OFEb0 OFD feu OFB, bs. 1L
CAquiOFEJOFEB O O FB.

Efgo iliis in hujus locum pofitis

,"“ CEp--OFE 0 OFE-|-OEB.
v Adeoque dempto utrinque eodem O FE.

‘ r“CED 2 O EB hocelt T 4EB.

CASUS IIL

Sirc®a CD pcr centrum F du@a alte-
1a non per centtum non dividit bxfarlam

mE

o DEMONSTRATIO

" Du&a BG perpendxculzn ad AB , Ut
& FB tum éru:

J;-

Mm 2 S 4 "
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=CED —~~OFED _D0OFD  ho: kO
OFG——OGE47.1L O PG —~Dlhyy

Sublato utimque O FG, erit
TCED —~—~DGEX _ UGBl
Sublaro TIGE ' S AEB~~DGE. 5. 1L

3CED 0 T AEB. Q.D.E

CASUS IV.

Si neutra tranfeat per centrum & f¢
mutuo fecent utcunque. :

DEMONSTRATIO.

Ducatur GH. tranfiens per centrum F
& per interfe&ionis pun&um E. Tum.

T2 AEB 0 I GEH\perc-
EtT2 CED 2 eidem = GEHfum 3.

et ©

ErgoJAEB O T CED.
R - QED.
N O T A

Incafu 3. 1lla qua (ibi invicem fub-
fcribuntur inter {e funt zqualia & inferio;
 raloco fuperiorum legi debent, acfiin
una eadem linea effent fubftituta; id
quod etiam in plerifque aliis demonttra-
tiopibus oblervandum, .
ST a Schos

=4

= ==

ey




I§

b
Fo—r

—

it

LL_AGE '

—

0

V.

e L

| TI0

er (!
oL T
EHge
Edis:
S
.

D.

L
jues
gy
i
5

albt

i
f

\

Lisgr TERTIUS 279
SCHOLIUM

Suppoﬁus Libri V. Definitione 1. &
prop. 4 & 16, (quz cum hac propofitio-
ne nihil habent commune) hac unicade-
monftratio facillime omnibus cafibus i in-
fervire poteft.

i DEMONSTRATIO
Du&is AD. CB 3 erit m manguhs
AED. CEB.
Anguls A CQ
Avg. Do, BPT L
Ang, AED 0 CEB. I; I
-krgoerit per 4. VI '
. AEED=CED 1 EB
Et pernoﬁrum Theor. 1, Lib.V,
vel 16. VI,

-T3AE, EDI);...:CE ED, QD.E,;
Pro, -
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Theor.
3o . A SiapunBodtex-

“" tra civculnm day
ducantur duerede,
sna tangens AF
altera fecans 4B.
Erit “vetungulun
"BAC, [ubtota fe-
cante BA & illis
parre AC inter pun-
dum A & circulum interfedta compreben-
fuin y aquale quadyato sangentis AE.

Duo hic notandi funt cafus.

CASUS L
Aut fecans AB tranfit per centrum D.

DEMONSTRATIO

Dué&ta DF, erit
s& HBACﬁ—DDCa\D CIDA.

T ODF=0OFA47L

Atqui IDC 20 ODF. Quia fanta radis.
N

EBAC :D EJ FA.

CASUS II,

Aut fecans AE non tranfic pep;centrum-
De-

.ProrosiTio XXXV |

Tr1

r
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yy . DEMONSTRATIO. -
" Ex centro D dua perpendiculati
st DGue & DIterit .
(s CEAL-LOGIOO GA}A

ikt ' aDbG abDG
g
@ DEAL ~~0DG~~DGI 20 DDG~+—DGA
Tl"ﬂm; 47.L ID1 icuODF DA, 251
/m Hoceft Dl‘D“—‘U“\ -
p [AF . - ) ’
fCAmcw; 'DEAI—*—DD}*J)DD[-‘_F_DPA
x(m“v;* Sublato utrinque €1 DF.

i N
i ‘ = EAl o D FA. T

| Q. E. D.
w COROLLARIUM. L

10 Siapun&o quovisextra circulum fum.
pto, pluces rect circalum fecantes du-
cantur, rectangula comprehenfa fub to-

7 tis fecantibus & partibus cxtenonbus ]
mter fe funt zqualia,

\

woo : Nn Schos
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SCHOLIUML

Suppofitis iillem quein Scholia prazcederti
“hanc damus Corollarit primi dcmon({rancncm-[
Demonfirandom e [ CAB effe xquat
< DAE,
DEMONSTRATIO,

Du@is CD & BE, erunt triangula CAD. EAB
inter fe fimilia .
NamanguliO—4—P 0O 2 Redtisa2, 111

R an;{nh AEB_::—:P ®j~niﬁliu3.i/
; ~ Et Sublato communi angulo P
. O 0 AEB. .~ -
Deinde ang, A utringue eft communis
Ergo R 0 ABE, 32,1 »
Quare in trianguelis CAD EA Berit per 4, VL.
GA ——AD = EA (4L
. Et per i6, VL

A

P S e
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5CA ABJD = DAAE, QED.

SCHOLIUM II.

Sijamex pun&to A-upra lineam AC
ducatur ALG, eodem modo du&tis GD
LE probatur eﬂ'c T GALY TZDAE;
notandumque eft puntta pf*r'yhtrxxG L
concave & convexx propius ad feinvi-
cem accedere, quampunéta C & B qu:z
pun&torum diftantia adhuc magis imai-
nuitar fi ex A fupra lineam AG ducatut
alia Circulum fecans : donec tandein du-

caurre@ta AF, qua Circulum tavglt in

unico punto F in quo punéta peripherie

“concave & convexa coincidunt, adeoque

cumantea de('gnatac eflent duz linex AB
ACfeuAL AG. inter feinzquales; jam
ex A ducitar folummodo unica linea AF.

qua ergo in fuperiori proportione bis fu-

mendaeft fc: femel pro linea GA , & fe- |

mel pro LA, quo faGo proportio i fc fla-
bit FA~ADZ= EA | AF:

Ergo peri16. VL
OTangentis AF 30 "2 DA. ‘AE.

Quz zqualitas ipfius Propofitionis 36
genuinum exhibet {enfum > ut hinc pateat
quam ar&onexu he veritates inter fe co-
hzreant, quamque naturali una ex alia de~
dur‘atur copfequentid. ‘

Nn a Pro-



7

dultz, quax circulum tangunt,

284, Evcripis

COROLLARIUMIL
Duz re&tz ab eodem puntlo

inter fe funtxquales.

COROLLARIUM IIIL

. Ab eodem pun&o extra cir-
culum tumto, duci tantum pof-
funt duz te@z, quz circulum
tangunt.

Pro- 1
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) Pnopos 1710 XXXVIL  Theon
A Siapundedex- *
/ traciveulum pofi-
" todulle fint dye
refle 4B. AT ita
ut recdangulum
BAC fit equale
quadrate alicrius
AF, tum lineg
AF circulum tan -
getin P, '

DEMONSTRATIO 3
Du@a linea tangente AH, ut& lineis
DF. DH.
™BAC 20 OAH. : ;6.‘
AtqulL__,BAC 0 aAF. per propof’t
Ergo0AH 0 AF. Ergo AH O AF.
Quarein Tnancruhs AFED, AHD
Latas “AF :I) AH.
Latus FD 0 HD.
Latus DA -commune.

ErgoAng.AFD D AHD. b b1

Atqui ¢ AHD eft re@us. c18: 11y,

Ergoergo AFD “re@us eft adeoque .
d AFtangens. - QED, dis. g

FINIS LIBRI TERYII,
‘ Nn 3 - Pro<



EUCLIDIS|

ELEMENTORUM

LIBER QUARTUS.
DEFINITIONES.

1. Figuraretilinea, 1 figurs
relilinea infcribi dicitur » cum

finguli ejus figure, qua infers:
bitur, anguli, [ingula latera efus
cus inferivitur tangunt.

X

D

2. Similiter & fgura circum

ﬁgumfn deferibi dicityr, cumfin-
Eula ejus, que circumfCribitur, b

tera (ingulos ejus figure angulos
vetigerint o circam quam illa de-
feribitir. E

3. Fi

i

(i
gf‘;
far

g
1

I
{

|
N
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A

3. Figura antemrellilines in
.. circulo infcribi dicitur 5 cum fin-
. guli ejus figure, que inferibi-

ripheriam.

ram defcribi dicitur « cum circti-

It peripheria, fingulos tangit ejus

Jigure, quam circumferigit, an-
gulos. ‘

5. Figura ve-
ro reftilineacirs
ca circulum_de-

il fhdads

i Seribs dicitar
i cum fingnla la-
v B o GLET €S 5 que.
b _circumfcribitur,

circuli peripheriamtangunt.

tury anguls tetigerint circuli pe-

4 Circulus autem circum figu-

e e
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6. Similiter & circulus in f-
gura infcribi dicitur o clm circs.
Ui peripheria fingula latera tangit
€jus ﬁguw nqus m/crzé:mr.

7. Reda in circulo accomm-
dari, - fea coaptan digitar,y cum
ejus extrema in m'm// pmp/m;a
fuerint.

Sic A B. dicitur in circuloac-
commodatanon vero CD.

Pr _." ]
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i ProrosiTio. L pa g
an ' o
T In ddta cir-
s enlo ABC ac.
ccommodare

o re(tam BA
e aqualems da-®
i fzt’ reite D : que Circuli-diame- ~

“tro BCuon it major..

| CONSTRUCTIO

3 1, In dao circulo duc Diaasetrum

BCj cut f data re&a D fit x']nal‘s, pe-

tito (atisfa@tum erit. Sivero minor. -

2. Abfcinde s BEO D: & centroB 4 3.L

radio BE defcribearcum circuli EA,

- Dico re&am BA efle zqualem D
- v & coaptatam m Clrcu‘o.
) DEMONSTRATIO.

-Linea,D 0 BE per cobﬂru&ionem.‘ o
EA X BE quia radii,

" ErpolineaD b 0 BA, quz eft co- ‘:f)’ifl‘
. dptataincirculo quia e utraque extremi- 7, rv.*

 tasteyminatur in peripheria.
o ... Qe+ Pro-
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st 2s P ROPOstiTiO IL

In dato circylo ABC triangu
lum ABC deferibere, quod dato
triangulo "DFF [ it ¢qumng#

. o I,

 CONSTRUCTIO. -
a1, Ad adu&'z tangentis GH
pun&um A ®conflituatur angu-
lus GAB. zqualisangulo F.

2. Adidem pun&um A abal-

“b,l

tera parte fiat dAC aqualis an-

guloE. .
]ungatur rc&.z BC ,

Dico |
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" Pico triangulum - ABC -ipli

L DEF cffe asquxangulum. L
’”}”f“ DEMONSTRATIO.,
s
24“"* TIntriangulis *ACB. DEF.
A,I\n g, C(c) DIGAB o) Fperconftrud:
Ang,B(c) 20 [HAC 20 E per confrue, ¢35 10
L Duo anguh C J—B :()duobus
\w Ergo ctlam tcrtxus y Aao ter- d > cor
7 , tio- D. o Sl
P . . !
i
x(iSG:
rit
3 “
el 1
¥

) - Qo2 Pro- .
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292 -EucrIpis:

"PROPOSITIO IIL

Circa datum circulum BCEn;.
angulum L0 defcribere 2quia-
gu/zm dato trmrzgulo AFD. -

R T L
" CONSTRUCTIO.

1. Trianguli DAF latus AFproduca
turin G & H.

2. In circulo dlﬁo radioIB, o fit
angulus BIE. xqualis trianguliexterno
anguio DAG.

3 Fiat angulus BIC zquahs externo
DiH.

4 Ad triapun&a B, C. E, ducantur

tres ptangentes OL. OF, LM.
Dicoex illarum concurfu orjri triangs-

lum OLM. dato DAF zqmanoulum.

DEMONSTRATIO.
L' Scholio prop. 32. I..quadrilaterum

I}ILL dmdl potcﬁ in duo manoula ycum

Caue

#|

— et e
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autem unum triangulum contineat duos

angu!os redos. - duo continebunt qua-
tuox 4 adeoque quatuor anoull lﬂ quadrl-

: latcro difa erunt vuales quatuor rectis s

aquibus fi ‘dematitar duo Crc&l LEI ¢ 16. 1
LBI. remanebunt :
AnguliBIE-L L 02 Re&xs.
Atqui DAG--DAF 0 2 Redlis.

,

ErgoBIE-.L 0 DAG1.DAE)
Atqui BIE 0 DAG per conft)

Remanet L 0 DAF.
Eodem modo demonftratur quod fit
angulus } ’VI 0 DFA, ergo tertius O ent )
2 Cor,
’ N OTA.,
.Quod autem tangentes EL & BL, in.
pum_to L covcumre debeant fic patet.
Duta BE

"Duo anguli tot; LBI. LEI :R. :
: Ergoano partiales LEB LBE»> zR

‘¢ Eégore@z EL.BL concurrent, ¢ As. o

Pro-

v .

Oo
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v PBOPOSITIOIV, |

. Dato trianguMABC circulin
inferigere. ' ‘

£ |
/KD\\G

BL

CONSTRUCTIO.

- 1. Duos quoslibet angulos B.
2 5.1 C. 2 divide bifariam per reftas

- "BD.CD. -
2. Ex pun&o concurfus Dduc

perpendiculares DE. DF. DG.
3. Centro P, radio DE." d¢-

fcribe circulum,

Dico illum tangere omnia late-

ratrianguliin pundis D. E. F. a-

deoque ipli infcriptum effe,

-

De-
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DEMONSTRATIO. 7 . °

ol". I eriangulis DGC. DFC. -
iy ADE: G.o F. per conﬁr . '
“ Ang.DCG 0 DCF. quia totus

: Cbife&useft. - -
Latus DC commune.

Ex;oo'latus DG b DF

bi6. L
Eodem modo demonﬂratur ef-

fe DF v DE.

" Adeoque tres linex DE DF.

t DG funt inter fec 2quales. . -
- Ergo circulus centro D duftus { :

.  tranfit per pun&aE. F. G. & tan-

. git c omnia latera; quia anguli cx6mm, - -
ad E.F.G. funt refti; adeoquc ’

¢ eriangulo, mfcnptuseﬂ apet 5,

A
e

1):  ) - Pno




206 = EucLiprs.
. ProrosiTio V,

Circa datum triangulum ABC
circalum a’e/criéere_. ‘

o » n

NZIYE W
A

U \_/ A\—/\C

CONSTRUCTIO.

Y. Quelibetcinque duo latera AB.
aro.L. BC 4 dividebifsriamin E. & F.
2. ExE & Ferigey, perpendiculares
ED. FD. - '
3. Ex pua&o concurfus , defcnbﬂ
radio DA circulum. o
Dico illum quoque tranfire pergun&a
B, C. adeoque triangulo circumfcriptum

efle.

b1 L

DeMonsTrATIO

Dudtis DA DB DC. In trianguli
DEA.DEB: =~~~

L ]

Zagss

e e

ey
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7 Latus 'DE: commune, . .
ol Latus EA -0 EB| Percon. .
Angulus DEA 0 DEB/fru&. '

\'ErgOCbaﬁsDASODB. o st

i Eodem modo demonftraturefle DB
/" 0 DC, adeoqué tres linez DA, DB
i DCf{untinter fe zqual.s.
oy Ergo Circulus centro D, radio DA'
— defcnprus, tranfit per omnia trianguli
pun&a angularia: adeoque 19[1 cft cir-¢ ‘l’f
cum"crxptus. d )
il Eadem conftrutionis furmula “obtinet
" inomnibus triznguli fpenebus cum hae v
. folammoda d:fferentia y quod in Re&an-
- gulo centrum cadat in pun&um medium -
hypotenufz. ‘
. In Acutangulo centrum cadat intra tris
¥ angalum,
In obtuﬁmoulo vero extra:

SCHOLTUM..

Ex hac propofitione deducitur Metho-
0 dus defcribendi circulum, per tria pun-
.- Qanoninlinea re&a dxfpoﬁta » tranfeun--
tem. . ’

g ',Pvp'  Pro-
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208 EucLipis
prorosiTtio VL

Dato Circulo qaadmmm m.

: [cr;l:m’

 CONSTRUCTIO.
1. Ducantur duz Diametri AC

" BD incentro C fead ‘mgulosrc

Intriangulis AEB, AED.

. Latus:

¢tos interfecantes.
- 2. Jungantir re&tz AB. BC.
CD DA.
Dico ABf‘Dcﬂé quadratum
- quafitum.

D‘,MONSTB.ATIO, <

Pro lateribus,
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- Latus AE utrique commune.
i LatusEB0ED. quiaradii. = -
~ Angulus AEB 0 AED: quiau-
g - terquereftus. . |
Ergobafis AB ‘0 AD. g

. Eodem modo probatur AD» -
DC: DC»CB.CBoBA." ’
~ Adeoque quatuor illa litera in-
) terfecrunt zqualia,

= d
&

Pro angulis.

- Quatuor anguli 4 B. C.D. iftis
10 lateribus contenti funt in Semi-
e Cifculo. ergoredi.® - by
il Adeoque ABCD et quadra-
- tum circuloinicriptum. -
B ’

Q’ Eo' .I'jt
it S

g  Ppa- Pro-
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Probli7. PRo postiTto VIL

Czrm datums Circulum qm'm.

tum de/muere

I C H

CONSTRUCTIO.

1. Ducantur duz diametr

}XC BD. fe mutuo ad angulosree:

&osin E fecantes. = .~
2 Per illarum extremitates due

cantur tangentes FG. GH.HLIF,

Dico illas coeuntes contti-

tuere Quadratum quxﬂ- ,

tum FGHL

1 3

- - o ~‘ De- ‘

=
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Arqui 3 Ang.A.E.B 0 3Redi

Lisir QuARTus. 301
DEMONSTRA.TIO.

' Pro anouhs

Tn quadrilatero AEBF.
'4AnguhA E.B.F. 3)34Recn}s a3s.L

ligm,

Remanet ang F 2 1 Redo..
Simuli ratiocinio probztur an «

gulos G. H. I'efle reas.

" Pro lateribus.

In parallelogrammis FD. ID.
latera FG. IH funtzqualia Dia-
metro BD . adeoque & inter fe.

In para'leloorammxs IA. HA..
lateraF 1. GH funt zqualia Dia- 4.1
metro AC.

~ Atqui Diameeri AC. BQD ﬁmt :

.
inter fe aequales

~ Ergo 4 latera FG. GH..HL
IF funtinter fe zqualia, -
Adeoque FGHI eft quadra-,

'tumquaaﬁn.m - QF. E.

P p 3 Pro-

& Scho< .

e
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~ [eribere.

¥

.LA-

. Eucriprs

PROPOSITIO /Il

In dato quadrato Czrcu/um de-

G

=

/

by

N

{/

.

=0

e

¥

e.

CONSTRUCTIO.
1. Ducantur duz dxagouales FH:GI
{e intcriccantesin E.

" 'Pendrculans EB.
3. Centro E radxo F_B deleribatut

CH‘CUAUS

Dicoillum tangere Interain P“"&‘s

2. Ex E dermtratur ad latus F1 pef-

A. B C.D, adeoque quadrato infcrip=

tum c{frz.

Pe-

P el
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'DEMONSTRATIO.
‘Ex E. duab perpendxculanbus EA. '
ED.EC.

Inmanguhs FAE FBE ernnt.

Anoulus ADB per conftr. qtﬁa re&l. s
Anmllus 20 0P, quxa femireCti, - .a:2corn
Latus FE utrique commune. : . L

Ergu Latus kA 0 i:.b b b6

Sic. etiam probatur EB 1) EC.: &
ECJ)ED ut& ED:D LA,

Ergo circulus centro E , radio FB .
deferiptus tranfib't perpun@a A. D.C:
& quia anguh ad illa pun&a funt r>&i, - '
tanget omnia fat.ra 3 dnoquc circulus

. quadrato erit -infcriptus.

QE.D.

PRro-
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it ProposiTroIX

Circa datum qaadmtum circse
lum dcﬁnéere

ZE

N

C

yCONSTRUCTIO.

1. Ducantur diametri AC.
BD fecantes fefein punéto E.

2. Centro E, radio EB; de.
fcnbatur Circulus.

PDico illam tranfire per }

omnia quadrati punét
“angularia ; adeoque ill
-effe cxrcumfcrxptum

D~ |
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DEMONSTRATIO,

- Diametri AC. BD, quatuor -
anoulosA B.C.D. 2bifarizm fe- a2 Coro,

cant, Ergointriangulo EBA.
Angulus EBA 0 EAB. ’

ErgolatusEA b0 EB.

Sic etiam probatur EB 0 EC:
SECoED: & EDY A.

Adcoque quatuor linez EA.

"EB.EC. ED. funcinter fe =qua-
les.

Ergo circulus ceatro E radio
EB defcriprus tranfit per omnia
quadrati pun&a angularta A. B.

. D. adeoque 1111 circumfcri-
ptus e{’c

Q E. D,

Q¢ = Pro-

3L L

b6 L

\
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‘PRroroSiTro. X

Triangulum 1fof-
celes ABD conftruere,
cttjus ﬁnnulz ad bafn
anaple B, &' D du;ll

Probl.ro.

ein A, : ~

CONSTRUCTIO.
1. Qumvlibetcurqre jineam AB it
a1 divide gin C, ut T2 ABC it OAC,

2. Centro A radio A B deferibe cireue

lum,
3. Ex B in iflo circulo accommodz
.'bx. I"’j breftam BiD 0 AC.
4. Ducrectam AD.
. Dico ABD effetriangulum quzfmm-

DEMONSTRATIO.
s Ducta re@ta CD, circa triangulum
- ACD deferibatur circalus ACD.

{2 ABC 0 0 AChoceft DBDtr

; conltr,

e
c37. 101, LrTO BD tangit circulum ¢: quem
BA, (ecat
€32, 111, (Vndcar'v BDC <20 A inalterno feg.
’ Ane CD A ' CDA.

vt veliqui ad veri-

re

{
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y Totalisang. ADB (20 ABD) 0 A
X _L.CDA.

Ecco

Intringulo BCD ang. BCD 0 CBD.

Atqui latus BD 0 AC, *
krgo

Intriangulo ACD latus CD 20 CA;

Adeoque angulus A 0 CDA.

guli A,
ErgoctiamBDC, quiangulo ABD
demonitratus elt zqualis, duplus eritan-

e guli A,
Adeoque & ADB, quiangulo fABD
. elt equalis , ejuldem apguli A duplus
M erit, Q. E. F ,
'0 COROLLARIUM,
5 In triangulo Ifofcele hoc modo con-

Légv firucto, angulus ad bafin valet duas partes

S - > .
quintas {ea - duorum vel '-;’* unius

o }\e&l 2\ quare apoulus A valebi¢

. 1, 2 . (= . 0

5 duorum vcl-s-_-umus Redti,

I : Qq 2 Pro-"

Atqui etiam BCD 420 AL CDA, 432 %

' ‘Adeoquelatus BD ¢ 0 Cp. - e 6.1

Ergoangulus BCD (qui ducbus A & -
CDA eft zquaiis probatus) eft duplusan-
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PROPGSITIO XL

-+ ‘Theor,
1.

Dato circuls Pentagonum £
quilaterun & wquiangnlam w
[ferigere. .

TN,
i)

CONSTRUCTIO.

1. Guilibetcunque triangulo Mofceli
juxta preccdentem propcfitionem con-
s 21v. flitato, xquiangulum ajnfcribatur EFG
in circulo dato.
2. Mlius fupra bafin anguli EFG.
EGF bifecentur per re@as FL. GH.
3. Punéte E, H,F.G. 1. jungantr
totidem rectis, :
Dico faGum efle quod petitur.
: " De-

A

v
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. DEMONSTRA.TIO.
) (

Pro lateribus.

‘Quinque anguli EFI. TFG. EGH.
HGF. FEG {unt inter fe 2quales per
conftru&ioncm.

Ergo 2arcus quibus infiftunt (unt 2+ ax6 1L
qualcs. )

Ergoillis b{ubtenfz reCte 5 qux funt b29.11L
x Pentageni latera, funt zquales,

]
:‘,;;';’M

g Pro anguls.
' Arcus BFGI 0 Arcui FGIE, per
8 , pfttem I

Ergo AngulusE <0 Anrrulo H. quia e27. 111
zquallbus arcubus mfiftant.
10 Simili modo de ducbus aliis angulis
b &e, Q.E.F.

P Qg 3 Pro<
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PROPOSITIO XII

Circa datum circrlum Penta

Theor.

12,

gonum aquilaterym & aquiangk |

[uin defcrivere.

CONSTRUCTIO. -

- : 1. Infcribatur Pentagonum reguise
perpreced: ABCDE, ‘

2. Ad punéa A.B. C, p.E. du-
cantur totiJem tangentes, que concur:
rentin pundtis F. G.H. I, C,

Dico faGum quod quzritur.

-
~——

De:
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0l B DEMONSTRATIO.

‘:Jami‘: Pro lateribus. ‘

J# Ex centro O duds perpendicularibus
OPR.0Q, vt & radio OAintriangulis
OAP.OAQ,

Latus OP 2 0 OQ. quia 2quales a . 11,
— AB. AEzqmdzitmtacentru
Luus PA ® 0 QA, quia xquales bi L
v AB.ACbifeCiz funt,
Laws O A utrique comtunes.

Ergo ang. © OAFP 0 OAQ. Quifiavfe- o g 1

, rantur ab 2qualibus Redtisangulis OAH

/ + OAG : remancbic acgulis HAB ID

7 AL,

J Deinde T mnm,fa BHA. EGA. funt
Iofcelia, quia ex puncto H duta {fent
du&ztancentes HA. AB: utex puncto d2 Co-

. Gdua GA.GE: qme funtd zquales : 50y 3¢

Ti Quare illa triangula habent bafes AB. :
se AE zquales, & anoulos ad bafin HBA.
" HAB. a:qualesGAh GEA. nonfolum

ok -alterum alteri , fed promifcue omnes ¢ 5 &

s quatuor inter fe zquales. Adeoque® qua- 161,
tuor fateraBH. HA, AG, GE., funtin-

ter fe 2qualia, \

il .
" S1-
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Simili modo demonftcatur omnes
decein lineolas efleinter fe zquales.

Si jam una fit @qulis uni etiam du
crunt duabus zquales,

Adecquc quinque latera, quaexdi
bus lincolis conttant, eruntzqualia

Pro angulis.

Ex demonftratis patettrianguIaAHB
AGE hiber: omnia latera zqualia
Adeogue angnlum HfO G, Et eodem
modode religuis. '

COROLLARIUM

Siin circulo quzlibercunque
figura regularis fuerit infcripiay
Iincx tangentes cicculum in pune
¢tis illius angularibus, fuo con
curlu {emper conftituent figuram
fimuiiem circulo circumfcriptam:

.. Pro-




L
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w  Propositio XHL

Dato Pentagono regulari cir-
& culum inferidere. '

CONSTRUCTIO. . S

s+ - 1, Quoslibet duos angulos A & E
[z dividebifariam per reGtas AF. EF.

iz 2. Exillaram pun&o concurfus F,
s ducantur ad omnia latera perpendicu-
™ lares, ' ' ‘ :

3. Ex F tanquam centro pro radio
aflumtauna exiftis perpcndicularibus de-

feribatur circulus, - : : o
Dico illum Pentagono fore in-
_ {ciptum,
Rr De-




 314. Eucripas

DEMONSTRATIO.

In Triangulis AGF. AHF.

AngulusGAF 0 HAF  Per cn.
Angulus AGF 0 AHF{ftru&,
Latus AF utrique comrmune,

026 L Ergo alatus GF 0 HF,

Eodem modo probatur HF 2 IF.
IF 2 KF. KF 2 LF & denique LF
0 U.F.'

Adeoque omnes iflz perpendiculares
erunt inter {e zqualcs.

Quare. circulus radio FH defcriptus
tranfibit quoque per punéta I K. L. G,

b16. I1L in quibus ifta lateratanget; quia anguli
ad ifta pun@a funt re&i,

RQED.

COROLLARIUM. L

In quoﬁbet pql}’gdﬂo reguls-
S i

\

—_— e wea e



e

1 Lieer QuarTuUS. 31§
4 i omnes linex bifecantes angu-
~ losin uno eodemque punéto con-
. ‘veniunt. -
BB : ,
thi COROLLARIUM IL
T, :
In omni Polygono laterum
¢ imparem habente numerum li-
" neaaliquem ex angulis bifecans
y: oppofitum etiam bifecabit la-
gy TUS,

SCHOLIUM
Eadem methodo in quacﬁn-
que figura regulari circulus de-
fenbi poteft.

, Rgz | Pre-
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—— Prorosit1o0. X[V.

Circa datum Pentagonum re-
gulare circulum defcribere.

/\

R/

CON STRUCTIO

1. Duos quoslibet angulos A
& B divide bifariam per redss
s avur. AF. BF, quz: concurrentinFe

2. Centro F, radlo AF, vel
BF defcribe circulum.

Dico illum tranficurum pet
reliqua punéta angularia.

De-

\
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»] DEMONSTRATIO.
In triangulo FAB.

"% rum dupli funt zquales.

e Ang. FABx F BA. quiaillo-

Ergolatus F4 0 FB.

\ ~  Eodem modo bife¢to angulo
i € demonftrabitur FBgo FC. &
- fic per orbem omnes linez bife- - -

cantesangulos erunt zquales.

7 QPFEE
g SCHOLIUM.
wts

4 remcirculum defcribere licet.

Do B Rr‘gv, - Pro~

Ergo circulus tranfibic” per
omnia punétaangulaiia , adeoque
pentagono circumfcriptus erit.

. Eadem conftrutionis forma .
circa quamliber figuram regula-
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Troblrge PROPOSI T1 O XV-

In dato circalo Hexagonn
regulare defcribere. I

B

"CONSTRUCTIO.

1. Centro quolibet pun&o D, radio
circuli DG, dcfcribe arcum CGE.

2. Expunétis C.D.E. percentum
G defcribe tres diametros CF. DA, EB.

3. Ducfex re&as AB. BC, Cp.DE.
EF. FA. ’

Dico ABCDEF e¢ff¢ hexagonum
quafitum, be-
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By
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e
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DEMONSTRATIO.

Pro lateribus.

Linez DC. DE- fingulz funt s
Radio DG.
Linez GC. GE.GD {inguli funt Radii.

' Ergofquinque Ii GC.GD.GE,
" DC. DE funt zquales.
Adeoque Triangula GgD. GDE

funt zquilatera,

Ergo duo anguli G & O finguli funt
aUnatertia pars duorum reCtorum. a 3IC°r-

Atqiiitresanguli G, O. S. fimulpva- §35 1
lent duosreGos 5 feu tres tertias duorum
reGorum, ’

Ergo tertius S. etiarn eft una tertia
ducrum retorum,

Adeoque tres G. O, S. funt inter fe
&quales. _

Atqui illis 2quales funt tres coppofi-crs. L.
i X.Q.T.

Ergofex anguliad Centrum funt 2quales,

Ergo d {c ibus infi
8o dfex arcus, quibus infiftunt, | 26111

funt 2quales,

Adeco-

[
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e29.UL.  Adeoque ©fex fubtenf(z, quz conft
taunt latera figurz, inter fe funtzqu.
]CS. .
\ .
Pro angulis.

Hos effe zquales facile patet, qus
frr. 1L ¢ finguliinfiftunt 2gualibus arcubus,
quatuor fextis parl&s totius peripheriz:

Ergo funt inter fe 2quales,

COROLLARIUM.

Hexagoni latus zquale eft radio,

SCHOLIUM.

Dudis tribus re&is AC, AE. CE.
circifoinfcriptum erit triangulam zqu-
laterum, - '

Pro-
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Liser QuarTus. 31 -

PROPOSITIO XVI Probl.16.

In dato Cir-
w culo Quindeca-
gonum regulare

defcribere.

/\

/

B \, c
F - e
CONSTRUCT'IO N
1. Circulo (a) inferibe pentagonum regulare arr. 1.
AEFGH. ©)
2, liidem mangulum regulare ABC.
Dico retam BF , fore latus quindecago- l;Sclhvo. .
ni quzfiti. s
DEMONSTRATIO.

Pentagonum dividit totarn peripheriam in
quinque partes =quales; quare quelibet conti, -
net umam quintam feu tresdecimasquintastos

 tiusperipheriz: adcoque duz AE. EF, ﬁxdecav

mas quintas contincbunt.

Triangulum vero dividit totam peripheriam i in
tres parteszquales ; quarum qualibet ut AB con-
tinet unam tertiam, feu quinque decimas qum-
tastotiusperipheriz.  Tum

Arcus AEF fex decimz quintz. - S.

Arcus AEB quinque decimz q umtse.}

Arcus BF unadecima qumta '

Ergo fit ducatur rea BF , eique 2qualesqua- .
tuordedm in circulo coaptentur, defcriptum erit
quindecagonum, zquxlatcrum » cum omnes ar-
cus fint xquales

FINIS LIBRI .QUARTI. .
SI . Pro-




"EUCLIDIS

ELEMENTORUM |

LIBER .QUINTUS.J /
“DEFINITIONES,

1. Pars ef} magnitudo magni-
tadinis, minor maforis, cumme
$atur majoren.

CUm totum fit fua parte majus, ps
tet partemn  contineri in fuo tolo,
Hoc autem duplici modo fit,

Vel continetur ita ut aliquoties fumta,
przcife reddat fuum totum feu ipli zque-
Iis fit ; quemadmodum numerus quatuor
feu 4, elt minor totorz, adeoque
illo continetur, & quidem ita, utali-
quot vicibus, fcilicee tribus fumtus, ¢
curate zqualis fic toti 12. Et indehac
pars Mathematicis dicitur Aliquots, quz

fuumn totum abfque refiduo dividit, id

quodiidem eltacmeriri: & hanc Partis

{peciem Euclides folummodo refpexity

altera, . que fequitur, negle@ta.

" Vel parsita continetur in fuo toto, Ut

aliquotics fumta tqtym vel excedat Vd'lalb
T oo nle

!
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“illo deficiat, adeoque non accurate ipft ;
. ‘&qualis fit. Quemadmodum numerus 4, |
ORL, cum minor iz toto 14, inillolcontinebi- n
tur; fed quia ter fumtus toto minor eft ac
NI quater toto major , hzc pars non poteft
_ dici Aliquota, ut altera pars notata ¢
0 quia tamen aliquam exhibet quantitatem
totius quantitatis , wocatur pars Ali-
riiy quanta, o
i,g.  Caxterum cum Euclides adhibuerit
Magnitudinis vocabulum , fufpicari licet
illom meminiffe {olunquanticatis conti-
nuz, quz vulgo magnitudinis nomiae
Mathematicis venit; minime tamen ex--
cludenda eft quantitasdilcreta & in nu-
meris pofita, qu# fuas etiam habet par
tes: quibus illa omnia, que de rationibus )
& proportionibus toto hoc libro demon- .
ftrae, zque facile imo pro captn noftro
facilivsaccommodari pofiunt, _
© Quiare-& nos cum multis aliis omnes
hujus-libri propofitiones, negle&is li-
neis demonftrabimus in numeris ; tum
quia illis magis fumus aflueti & de illis
fapius quam de lineis cogitavimus'y tum
etiam quia illaqua de numeris probantur,
" ficui libet, ipfis lineis applicari. poffunt.

’

S{ 2 © 2. Mul-

T e e e o s L
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2. Multiplex autem eff -majn:
quantitas quam metitur minor.

* Quemadmodum pars fuurn, totum di
vidit feu metitur ablque refiduo vel cm
refiduo; ita reciproce etiam totum a fia
parte dividitur vel fine vel cum refiduo, |
Prius illud totum idem eft quod mult-
plex s crjus in hac definitione fit mentio,
non intelleCto altero, quod cum refidoo
divitur , quodque adeo multiplex dicinon
meretur. .

3. Ratio eft duarum quantite-
tum ejufdem generis, mutusque-
damt’(ecundum communen menfe
ram hBabitudo.

- Cum propie loquendo una eademque
res ad{e1pfain non poffit comparari fe«
cundum quantitatem , quia fe ipfanon eft
major Ne¢ minor , patet plures requirt
inter quas legitimainftituatur compara-
- tio; qua etiam tantum pofunt effe duz.,
. Illz aytem'neceflario requiritur ut fint
- fes homogenez ; ut quantitates ejufdem

generis; quales funt linea cum linea
conr

- -




DI

o
i

fumix

ridat
TamiE

velezt

elt g
ot 18
od cis
xl'.ipika

i

1

b

e
w
ipﬁﬁ’
5k
i

ok

Lipex QuinTus 314
¢ompatatas fuperficiés chm fuperficie §
corpus cum corpore: nulle ergo modo®
linea compataii poteft cum fuperficit vel
cum corpore, nec fuperficies cum cor-

pore quia nonfunt ejufdem generis,

Parrd ulteriorem hujus homogene<
itatis explicationem ‘tradit Euclides in
definitione 5. -

Hzc autem intelligenda eft in quans
titatibus fecundum magnitudinem-, fen

. partiom zqualium numerum, adeo ut

una res altera fit vel major vel minor §
hoc eft ut una res plures vel pauciores
fimiles fea 22quales contineat pattes quam
altera, R

Ex quibus patet rationem nihil alind
efle quam modum feu formulam conti-
nendi, qua una quantitas aliam.quanti-
tatem continet, vel in illa continetur g
qua capacitas cam per nullam aliam ope<
rationem quam per diviﬁopem innotef~-
cat, liquet rationem feu coriiparationem
duarum quantitatum non clarius quam per
frationis formam poffe exprimi,

- Exempli gratia; ponantur duo numeri
16 & 4. quifaltemn aliquam inter fe ha-

bent rationem , quia numerus 16 major

eft numero 4, adeoque numerum 4 in
e HHICIo 4 e &
3
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fe continet. Ut jam ulrerius ifta ratig
examinetur videndum - eft quoties 16
continet 4, quod per divifionem inno-
tefcit; quia aurem fa&a divifione acqui-
fitur 4 pro quotiente pronuntiamus n.
tionem 16 ad 4, effe quadruplam, hoc
eft 16 effe quadruplum numeri 4: vel16
fe habiread 4 ur4ad1: Xd quodetiam
commede hoc modo exprimitur per fra-

€donem Lf quz innuit 16 per 4 efledi-
videndum vel jam fupponit divifum,

Si jam fumantur duoalii numetiex. g.
8 & 2, & eorum rationem examinando
comperiatur numerum 8 minorem 2¢-
tiam quater infecontinere, quiaperdi-
vifionemn idem quotiens 4 obtinetur ; quz
per moedum fractionis expofita fic ftabit
8

Inde patebit rationem que intercedit
inter 16 & 4., effe candem, velfimilem
vel zqualem rationi qua eft inter 8 & 2:
Kuia nimirpm 16 toties continet 4, quo-
ties 8 contiaet 2, .

Porro hinc fit manifeftumrzquimuli-
plicem eff> nihil aliud fignificare quam
habere eandem rationem: ut i dicatur

16 effe zquemultiplicem numeri 4, :‘:
: _ ! g

-
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8eft numeriz, idem eftac fi dicatur nu-
merum 16 ad 4 habere eandem rationem, \
quam habet 8 ad numerum 25 cum utri-
ufque {c. &xquemultlphcltas & ejaldem
rationis idem quotiens 4 per ejuldem di- - _
vifionis acquiritur operationem: quare S
¢jufdem rationis notanonem hoc modo : : )

cxpnmere lxcet—- 0 —--

QJx fra&xones, ut iterum in aham
rationum formam reducantur, dicimus
16 efle. ad 4 quemadmodiim 8 eftad 4;
vel fecondum. noftram. qua utimur fcnp-
‘tionis methodum 16 —4= 8 | 2.

Duorum autem cujuslibet rationis ter-
minorumille qui ad alterum refertur An-
tecedens dicitur; ad quem vero fit relatio
Confequens rationis dicitur, Utin ratio
ne16ad 4 terminus -Antecedens eft hu.
merus 163 conlequens vero 4: quem- '
. admodum ab altera parte, in ratione 4 ad
w7 16, numerus 4 Antecedentis, 16 vero - .
! confequentxs acquirit nomen,
s~ Rationes autem non uno dxvxduﬂtmI
"~ modo: nos duas afferemus pracipuas,

1. Ratio dxv;dltur in ratjonalem &
rrationalem,

Rationalis et que veris numeris po-
teft exprimi ut 6 ad 3: que eft ea-

‘dem
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dem cum 2 ad 1. que dicitur dupla

Irrationalis vero eft quz veris oumers
exprimi nequit, ut in quadratoratiols-
teris ad Diagonalem; quz licet aliquo
modo exprimatur per pumeros qui Surdi
dicuntur , fcilicetut 1ad /2, comt
men /2 non fit verus numerus,, fed tan-
tum imaginarii cojufdam numeri nou
veris tamen numeris explicabilis noneft
- IL Ratio dividitur in rationem zqu’
litatis velinzqualisatis, ‘

Ratio zqualitatis, eft quando duo ad
fe comparata funt 2qualia : utqad4:&
2 ad 2. . ,

Inzqualitatis eft, cum termini inter

+{e comparati inzquales fint, ut 443
& 2ad 6

Hzcautem iterumeft,

Majoris inequalitatis, cum terminus
antecedens major eft confequente: ut
4ad 3 &6adz, -

_. Minoris inzqualitatis, cum antecedens
~ eft minor {uo confequente , ut22d6. &
4 ad 124 -

“Proportio eff rationum [imibi
tudo. IR

Qe

D Py e, et R

. e gm eme e e
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Liser Quintus. - 329
Quemadmodum in omniraticne re.

_ quirantur. duo termiini feuduz quantita-
tes,- itain omni proportione requiruntug

duz rationes, cum una eademque ratio
adfeipfam proprie caparari nequeat.

Cum ergo duarum rationum una ita
fit confticuta, ueillius terminus anteces
dens fuum confequentem toies conti-
neat, vel in illo contineatur five abfo-
lute & fine refiduo five cum annexa
fraltione, quotics alterius anteccdens
fuum confequentem continet vel in illa
continetur, vel fine vel cum fra&ione
qua prazcedenti @qualis eft, duz ifte
rationes conftituent Praportionem.

Ex: Gr: quia numerorum 12 & 4 »
Antecedens 12 fuum confequentem 4
toties ([cilicet ter) continet  quoties nu-
merorum 9 & 3, antecedens 9 fuum
confequentem 3 , videlicet etiam ter ,
duz iftz rationes 12 ad 4 & 9 ad erunt
inter fe finiles fen zquales feu potius
ezdem fcilicet triplz; & hacfimilitudo
apud Mathematicoa vocatur Proportio,

Eft autem proportio- triplex, Arith-

metica, Geometrica, & Mufica,
I. Proportio Arithmetica eft zqualitas
excefluum vel differentiarum_inter tres,
Tt " qua-




330 ~ Eucribpis-.
quataor vel plures numeros; in qua no-

tandum eft quemlibet mumerum poflere-

cipi prodifferentia.

U1 2. 3. 4.5. 6. In quibus i
elt differentia; ,
. Vel1.3.5.7. 9.11. Qui binario fe

_invicem cxcedunt.

Vel1.4.7.10.13.16, Quiternario,
Et ficin inftoitum, .

11. Proportio Geometrica eft rationum
fimilitudo inter tres, quatuor vel plures

quantitates , feu numeros. Potelt autem

& hic quiliber numerus pro denomins-
tore rationis afflumi excepta unitate.

Ut 1. 2.4.8.16. Qui fant i _ratio-

ne dupla adeoque 2 eft rationis deno--

minator, —

Vel 1. 3.9.27.81, Qnicumﬁnf

in ratione tripla numerum 3 pro denomi-
natore habent.

Proportio Mufica elt qua tres quin-
titates ita ordinatz funt, ut eadem fit
ratio prima ad tertiam, quze differentiz
inter primam &, fecundam ad differen-

.tiam inter fecundam & tertiam. In qu

proportione funt tres numeri 6. 8. 12
cum eadegy fit ratio primi numeri 6 d
F )

, z . - tootel-
B . Ve e - .
. o ¥ PRIt S - .
AL L ' L g
:‘:l‘r’J . ,J *
kY "' . l'-:"’ AN
. S
f i : -
€ P ¥
~ N .

~ e~



e

1§

05, 3

T I
i

,

1 ik

Qi

Qe

indz
o

Dot
e &

C;H'ﬂ- :

L1ser QuiNTUS 331

tium’ 12, que et numeri 2 (exceffus
primd) ad numerum 4. (exceflum fecun-
dum.) = '

§5.. Rationem habere inter [e
gquantitates dicuntur 5 ‘que pof-
[unt multiplicate fe muiuo fupe-
rare. ) : A '

Hic ulterius explicator quanam fint
quantitates ejufdem generis, - inrer quas
intercedit ratio, ut {upradcfinit 3. vidie
mus; nim, quarum illa qua antea erat
minor , per multiplicationem fic poteft’
augeri, ut majorem fuperet.

Unde patetinter illa, in quibus talis
multiplicatio nullum habetlocum , etiam
nnllam omnine dari rationem. Sic linea
in infinitwn multiplicata & fibiipfi adid-
ta, nunquam fiet mafor aliqua {uperficie :
cum lineatali multiplicatione non dege-
nerabit in fuperficiem; adeoque inter li- -
neam & fuperficiem nullaintercedit ra-
tio : quemadmodum etiam nulla reperitur
inter lincam & corpus, nec inter fuper-
ficiem & corpus 3, cum qualibetcunque
multiplicatione nec linea, nec fuperfi-

vcies reli®a fua fpecie in corpus mu-

I Tt 2 ta-
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tabitur , adeoque nec ipfomajusevader
poffit.

que diagonalem muleiplicatio obtineat,
certo concludimus illa rationem interfe
habere : latus enim ita multiplicar &
fisi ipfiaddi poteft ut diagonalem fipe-
rety cum per 20. I pateat duo laten
trisnguli majora efle tertjo latere quod
eft ipla diagonalis : | Hec autem ratio,
ut fupra notavimus , eft irrationlis,
cum veris nameris iilam exprimere non
detar.

PratereareQilinea & curvilinea inter

fe rationem habere poffunt ; cum inter |

iila it zqualicas & inaqualicas. Lumu
lz crefcentis quadraruram Hippocrates
" Chius, & Parabolz Archimedes inve-
nerunt. Anguli reQilinei cum carvili-
peo aqualizatem exhibuit Proclus.

“- 6. In eadem ratione quantits-

tes dicuntur effe prima ad Jecuns
‘dam s & tertia ad quartam,cum
- prima [uam [ecundam toties pre-
S vel cum tali frattione contivet
vel in illa comtinetnr - qaoties

e

Cum autem inter latus quadratiejuf- |

e e e e P Tt b
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Liper QuiN“tus. 333

precife vel cum quali {raitione
tertia [uam quartam continet el

. zr ila continetur. |

Cum proport:onahtatis indicium ab
Euciide darum nonex ipfis propofitis nu.
meris fed qualicunque eorum multiplica-
tione fir deduCum ; nos illud nimis lon-
ge petitam ahquam proportionalium pro-
prietatem [uppeditare putamius 3 quare
illo omiffo aliud exhibemus mdlcmm €x
xpfs numeris propohtvs derivatum, &
immediate ex rationis natura, antea ex-
plicata dedu&um,

Supra quippe vidimus rationem ni-
hil aliud efle quam certam quandam for-
molam feu modum continendi, quo
una quant‘tas aliam continet, vel ab alia

. continetur : quemadmodum pofitis duo-

bus numeris 16 & - 4 modus ille quo 16
numeram 4 continet poteft exprimi per
nomen quadrupli quiz 16 1Pfum 4 quatuor
vicibus continet., }

Si jam ex duobus aliisnumeris 8 & 2,
unus 8 alterum 2 etiam_contineat eodem
modo qui quadruplus dicitar , “paret u-
trinque modum continendi effe 2qua-
tem vel potius eundem 5 cum autem s

- Tr 37 ut
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ut {upra notatum cft, ratio & mods
continendi {it unum & idem, facilecon.

cludimua, rationem etiam utrinqueefle

‘eandem : adeoque -quatuor quantitates

16 & 4ut& 8& 2, binasac binasfum-

ptas efle in eadem ratione.

Eodem modo cum numerus 20 pume-
rum 8§ non abfolute aliquat vicibus ablque
frattione contineat , fed modo conti-
nendi qui dicitur duplus cum dimidio ;
fi ex numeris 10 & 4, primus 10 [e-
cundum 4 eodem modo duplo cumdi-

- midio continet ; utrimque modus conti-
nendi; feu quod jam pro eodem fumi-
mus, tatio erit eadem adeoque quatuor .

‘quantitates 20.8 ut & 10. 4. bine
ac bmz acceptz , in eadem erunt -
tione, B

. ,
7. Eandem autem rationem ha-
bentes quantitates’, vacantar pro-
portionales. .
Quz proportionales in duplici confli-
tuta {unt genere, - - :
Aut enim {unt continue proportiona-
les. , T
Aut non continue, quz fimpliciter
tantum propottionales dicuntur. '
4 . Con-

N
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Lizer QuiNTus. 335
Continue propoxtronales dicunturille

quantitates quz funt in Progreffione geo-
metrica, Inter quas a termino ad termi-

num eadem contiuuatur ratio, eundem,

terminuir: bis repetendo, ut femel pri-
ma rationis {it confequens, antecedens
vero fecundz,

‘Ex. gr. ex progreflione gemetrica ,
cujus dominator it 2, fcilicet 1. 2. 4.
8.16. cligantur quatuor termini 1. 2. 4.-
8. illi erunt continue propomonales :
quiaj eadem ratio fcil'cet duplaa termino

adterminum continuo procedit: primus”

enim 1 fehabet ad fecundum 2, ficut idem-

“fecondus 2 ad tertium 4. deinde {ecundus

2 fe habet ad tertium 4. quemadmodum
idem tertivs 4 fe habet ad quartun 8.
Non continue proportionales dicun-

-tur quantitates. qu:mdo eademn ratio qua
;. eﬁmtcrpnmum&fccundum non conti-’

nuatur inter fecundum & tertivm, fcd
ibi mterrupta demum inter tertium &

' quartum invenitur, ut in hifce numeris -
112.6.8. 4o Ratxoquxeﬁ mter 12 & 6
noncontinuatur 6 & 8, fedibii interrup -

ta tranfit ad duos feliquos terminos 8
& 4, cum:§ numerum 4 toties' conti-

neat quoues xz-commet 6, He autem
¥ quan-. -

. -
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quantitates, ut fupranotavimus, gene-
1ali nomine dicuntur Proportionales.

8. Cum vero prima quantitss
Secuiidamn plyribus vel pasciori.
ous wicibus contineat s quam ter-
tia contimet quartam, tunc pri-
ma ad [ecundain dicituyr habere
mijorem el iningresis raiionem
guas teriia ad quartais.

Ponantur quatuor numeri 8. 2. 6. 3
ex quious primus 8 fecundum numerum
2 pluribus vicibus ({cilicet quatuor) con-
tincat quaim tertins 6 quartwn 3. (quiil
lon bis ceatiner) s ratio quam § hibet
ad 2 critmajor ratione 6 ad 3. Ex ratio-
nis entn natura fupra vidimus rationem §

TR . 8
ad 2 exprimi pofle per fraGtionem ~

(cujus valoreft 4), ut & rationem 6 &
. 6
“2, per fraltionem .~ (que tantum 2 vae

let) Cum astem fradio prima fecunds
major {it, patet etiam immediateexra-

tionis natura primam rationem fecunde.

effe majorem., - -

Deinde ex quatuor numeris 12, 6.8 %
primus numerus 12 fecundum 6 paucior-
o . bus
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bus vicibus contineat (Lc. bis). quam ter«
tus 8 quartum 2 (utpote quate;) erit fra-

I2
&io ~ minor fra&xone - qulppe pn-

. ma valet tantom 2. {ecunda vero-7: Cum

autem fraGio & ratio unum idemque fo-

* nent, etiam primam rauoncm fecunda

mmorem effe patebxt. _

9 Tropartzo wvero ' in tribus ad
winimum termmm conf ijtit.

Qumhbet ratio duos requmt terminos:

" unum antecedentom & unum con{equen—

tem : Proportlo vero duas ad minimum
exigit rationes : adeoquc quatuor po-
ftulat terminos’: qui exprefle etiam re-
quiruntur i pr0portlononﬁt continua ; i
vero propomo conftituatur continua, tres
termini fufficiunt, & tum medium bis fur<
mendo idem eft ac fi guatuor effent pofiti.
Quemadmodum in numeris 2. 4. 8. vel

16. 8. 4- vel aliis tribﬁsquibnslibet, ra~

tio primi ad fecundum eft prima . ratio
vero ejufdem fecundi ad tertium eft al:
tera, quz duz unam conflituunt P“’"
Pomonem. i

- Vv 10, Com
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10. Cum tres quantitates propon
tionales fuerint  prima adtertion
dicitur duplicatam habere ratio-
vem eam quam. eqgdems prima be
bet ad fecundanm.

At vero cum quatuor guantic

tates fuerint consinue proportic:

tionales ; prima ad qudrtam di-
citur triplicatam habere eam 14
tionem, quam eadem prima bu:
bet ad [ecundam. ,

E: [ic porro ano amplys ,
guama propertio exflsserit.

Quidam ‘putant rationem duplam &

rationem duplicatam, unam & eandem .

yem fignificare, quz duotamen accura-
tea fe invicem fune diftinguenda.
Ratio cnim duplainterceditinter dus
quantitates feu numeros , quorum unus
alterum pracife bis continet : quemad-,
modum nunueti 8 ad 4. vel 62 3. fintin"
-rationedupla: cujus correlarum ratiofub

dupla et in rationibus. 4 ad 8 v
326, o

Duplicata vero ratio etiam inyenitt
~ in

..
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‘'Liser QuiNTus (339
in numeris , ubi rationis duple ne mini-
mum apparet veﬁxgmm. Exemplo gratid
in hifce tribus numeris continue propor-
tionalibus 3.9 27. ratio quam primus 3
adtertium 27 eft duplicata rationis quam’
idem numerus primus 3 habet ad fecun-

“dum g3 licet nulla inter illos inveniatur

dupla; unde patet rationem duplam &

duplicatam fignificare res toto coelo d1-

verfas,

Dicitur autem ifta ratio duphcata;
quia ratio qua eft inter primum nume-
sum & fecundum, inter fecundum &
tertium adhuc femel quafi repeticar,
Notandum autem eft hancrationis repe-
titionem non aliter concipiendem_efle
quam pet formam Multiplicationis 5 ita ue

-~ pofitis rationis terminus 3 ad 9 , ad repe-

tendam adhuc femel earidem rationem
illius termini per fe ipfos debere multi-
plicariy fcilicet 3 per 3 & 9 per 9. ut ob-
tineatar ratio terminorum 9ad 81, qua

tatio erit. duplicata rationis3adg. -
Adeoque primusterminus 3 fe habebit
ad tertium 27 ut 9 ad 81. lllos quippe
numesos effe proporaionalesevidenter ex
rationis & proportianalium natura antea
tradita fit mamfeﬁum » cumnim, primus
Vv a2 5
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- 3 infeeyndo 27 tot wicibus (fcilicet to.
vies) continetur , quot vicibus tertins 9
continetur in quarto 81. |

Si.jam porro ponantur quatuor conti-
nue proporuonales 2,4.8.16, natio quz
elt inter ptxmum 2 & fecundum 4, pri-
ma vicerepetitur inter fecundum 4 & ter-
tiom 8; & deinde fecunda vice inter ter-
tium 8 & quartsm 16, Que repetitio
cum per multiplicationem flat , w -
tionis 2 ad 4 mvcmatur triplicata, ter-
mini 2 & 4 primo debent per fe ipfos
multiplicari; cujus multiplicationis prods-
&is 4 & 16 adhuc femel per eofdem ter-
minos 2 & 4 multiplicatis obtinebuntur,
termini 8 & 64, conflituentes qua( tam
rationem tri phcatam. Terminosenim 2.
16.8.64. effe inter {e progortionslesex
natura radoniis facile probari poteft.

szterum ex his omnibus notandum
venit, rationem duplicatam nibil alivd
efle quam rationem quadratorum quz
a propofitz rationis terminis fiunt, Ra-
tionem awem triplicatam alicujus ratio-
nis unam eandemque -effe_cum ratio-
ne cuborum » quia terminis fiunt.

11. Homaloge guantitates (in

guamor proportionalibus) dicww
wr

;

e omum #n  eme e
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Liees QuiNfus 341
tar effe aptecedentes quidem ante-

cedentious » aon/eqamte: Vero con-
fequentibus.” ¢

Sint quatuqr prépbrtmngles 2. 4. 3.

6. quantltas ptima 2 & tertia 3funt utri-

ufque trtionis antecedentes, adeoque ho-

‘mologz feuejufdem naturz rem fignifi-

cantes- doz vero rehquz {c.fecunda 4
& quarta 6, quia utriufque rationes
font con(equentcs > fimiliter funt homo-
logz.

\

De modis argumentan di.

Cum Mathemancx.ex quatuor- propor- |
tionalibus non unam tantum fed plures
eliciant conclufianes 5 quas modos {eu
formulas “argumentandi- vocant; Eucli-
desillosad (ex revocat, qui totldem fe-
“quentibus proponuntur definitionibus,
& 1n hoc Jibro § toudem fere propofi-
tionibus demonﬁramur.

12. Alterna mtm eﬂ ﬁtmpz‘zo
antecedentis ad antecedentem ,
confequentis ad confequen-
tem. - o

Vv 3 Sint

!
|
|
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Sint quatuor quantitates prbpbrtid-
N nales R C
. /IZ -—- 6 = 81 4 .

In quibus 12 & 8 fintantecedentés;
reliquivera 6 & 4 confequentes ; alter-
nando exit .

12— 82 6140

Hoc et Antecedens 12 ¢ft ad antece-
dentem 8, ficut confequensGad.con{e.
quentem 4. Id quod demonfiratur

ptop.lG.

/ 13. Inverfa ratio eft ﬁ;;};p;;o
cpn/equentzs inflar antecedentis
ad antecedentem velut confequens
tem. '

T Si ponantur quatuor proportionales

g2 -~ 6 = 81 4. ‘
‘ Ratione inverfafit erit,
.6 =122 418
Sen ordine retro.grado priorem pro- !

Poxtioncm legendo
. 4 — g —= 612

w 14 Compofitio rationis ef
{umptis antecedemis cnm confe:

guenie .

o
te

|
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Liser QuinTus. 343
quente velut unwus ad ipfiim cons

fequentem.

Sint iterum quatuor proportionales .
12—6= 84
Per compofitionem rationis dicimus,
Comeb6 oo Sebgy

© fen18 7 euaz '
. Hoc eft prima quantitas una cum fe-
cupda fefe haber ad iplam fecundam ficue
tertia cum quarta ad ipfam quattam, Hu-
jus demonftrationem vide prop, 18,

15. Divifio rationis eft [um-

tioexceffis , quoantecedens [upe-

rat conféquentem s ad ipfum con-
fequentém. - .

Sint quatuor proportionales.

18 6= 1214

Per divifionem rationis proportio fi¢
fiabit, ' , ’
Ca86 C  iaerg
M T8 et 14
* Hoc eft primus terminus minus few
dempto {ecundo fe habet ad ipfum fo-
T ' cun~

.
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cundum, quemadmodurn tertius mings
fen dempto quarto ad ipiym quastum,
Hic argumentandi modus demonttratur

piop. 17.
15. Converfio rationis eff fum-
ptio antecedentis ad exceffum,
quo antecedens [uperat ip um con-
Jequens. ’
“ Propoﬁti {int quatuof proportionales.
18 — 6 = 12} 4
Per converfionem rationis hang habe-

mius prOponiouem. '
18--6 124
18 o —— 12 | R 5
feu 12 feu 8

Hoc eft primus fe habet ad ipfiim pri-
mum minus feu dempto fecundo, quems,
admodum-tértius fe habet adiplumter-
tium minus {ea dempto quarto, -Hazc de-
monftratur in Coroll. prop. 17.

17. Ex;.wqualit'ate ratio ef
[i plures duabus [int quantitates
& bis alie multitudine pares

gue bine [umantur in eademtd-

Ji04
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S 2i0me; - cums uE in primis quants-
% 2atibus prima adwltimam , fic &r
UE - im fecundis- prima ad wltimam. fe

habeat .
" ﬁ& ae o
Tty Sinttres quantitates, 12, 6. 4.
gt Etadhucturesaliz, 6. 3. 2.
I /w S : . .
il Per rationem quz eft ex zqualitate-
concludimus -

12— 4= 613,
Hoc eft primafuperiorum {e habet ad
# - foam ultimam ; quemadmodum prima
b5 inferiorum ad fuam certiam. .

'Quia amem hzc . conclufio duobus
modis ex iftis fex quantitetibus elicitur ,
duplex etiam fe aperit ex zqualitate ra-
tio; '{c. Ordinata & Perturbata, ’

18, Ordinata proportio ¢ff ,
cum fuerit (pofitis [cilicet fex
quantitatibus) ut prima fuperio--
rumad fuam [ecundam , ita pri-
i ma inferiorum ad [aam [ecundam
g deinde ut fecunda fuperiorum ad
¢ Juam wltimam, ita fecunda infe-
i riorum ad [wam ultimam : & con-
A Xx clu-

\
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cluditur quod prima [uperiorum
fe babeat ad [amnitimans . guen
admodum. prima. inferiorum i
Juam ultimam.

Sinttres quantitates ¥2. 6. 4.
Ettresaliz 6. 3. 2.
Inquibus 12—6= 613,
Deinde 6 —~—4= 3lz2,
Proportio’ex zquo ordinata fic ftabit,
12— g4 = 61 2,
Hujus modi demonftrationem vide
prop- 22. o
Czterum hzc proportio dicitur Ordi-
nata y quia&in fuperioribus & in infc-
‘rioribut cundem {ervat ordinem.

19. Perturbata autem propor-
tioeft, cum pofitis tribus quanti-
vatibus & aliis tribus ; atin fupe-
rioribus prima [e habeat ad fuom
fecundam . ficin inferioribus fe-
‘cunda ad fuam ultimam : & infu-

perioribus fecunda ad fiam slti- |

mam, ita in inferioribus prima

ad [uam [ecundam: & concludi-
. o e

-
-~ .
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L 1 BER QUINTUS. 347
:-qued prima fuperioram fe.

zm Fabéar ad [aam: wltimanm s
quemadinidiom  prima mferzomm
. ad /zmm ultiam.

'Smttres quantltates 12, 6. 3.

Et aliz totidem 16, 8 4.
In quibus 12—6= 8l4.

CEtT . 6—3=16.18.
. Proportio ex.zquo perturbata fic erit

12— 3= 1614

Hu)us demonitrationem vide pro:23.- -
" Perturbata dicitur hzc proportio,

quod in fuperxorlbus& inferioribus nen.
ideni fervetur erdo, fed:ﬂe quafi pertur-
becur. - ¢

L E M M AL |
Multtplxcdtto nibil eft zzlmd

- quam: multiplex additio: ficut e
tiam-divifio nibil aliud quam mul.
viplex & compmdzofa ﬂtétraﬁzo.

DEMO/NSTRATIO

ParsI 'Sit numerus 6 multrphcandus’
Xx 2 pet .
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per numerum 4, nihil aliud imperatum
eft quam, utpumerus 6 toties lumatur,
feu repetatur fey {ibi iptiaddatur, quo-
ties unitas continetur ing4 5 {c. quater:

adeoque idem facimus five numerum ¢

multiplicemus per 4, five eundem qu-
tex ponam & illos quatuor numeros 4 in

unam {fummam cdlligam » com utrobis

que obtineatur 24.

Pars2. Si numerus 24 proponantr |

dividendus per numerum 4, idem eftac
fi examinandum effet, quoties numerus
4 224 podit fubtrahi id quod in divifione
unica {ubducione fit divifore prius per
quotientem multiplicato cum fubtratio-
nes tot fieri poflint, quot unitates divi-
fionis contineat quotiens. Quaremlla
elt differentia five 24 dividatur per 4 five
4 a 24 f{ubtrahatuy quoties fieri potelt
cum utrobique idem obtineatur quo-
ttiens 6.

Notandum autem in multiplicatione
non femper opis effe ut multiplicatio re-
-vera fiat, & numeri inter fe commifce-

- antur, utproductum unico numero ex-
primatur; cum eadem multiplicatio alfa

* etiam forma defignari poffit, nimirm
multiplicatores juxta fe invicem fctibe‘;l-
0
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L1eErR QuUINTUS. 349
do interpofite figno - xv ,

Ex. gr: fit ¥ multiplicandus per 4 fa-
€t maltiplicatione obtinetur produGum
32, quod etiam hoc modo exprimi po-

telt 8 -x- 4.quod in pronuntiaioneva-

le: 8 multiplicataperg. , ,

. Quz cxprimendi forma hoc. habet
commodum quod jam pateat ad oculum
per.quam operationem & ex quibus nu-
meris illud produdtum fitortum, quod

_in altero produto 32 nontamclare di-

ftingui poteft . cuhillud etiam ex multis
aliis -additionibus & multiplicationibus

- generari potuiflet.

Przterea fi praductam 8 -x. 4 divi-

dendum fit per 4, omiffo-numero 4 feri~

' bendum erit ‘8. vel fcribendum eft 4, (i
dividi debeat per 8,

Similiter in divifione non opus eftut
femper vera fiat divifio; cum quotiens
quafitus etiam aliaforma poffit exprimi,
fi pim. numero dividendo fublcriba-
tur divifor inter, utrumque du&alineola.

*Ex. gt. oporteat dividere numerum 32
per 8, fadta reali divifione obtinetur

~quotiens 4, qui etiam defignari pofe
- per formamam  frationis 3-; » qui quo-
- Xx3 tiens
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tiens ia elocutione idem valet 32 pattes
quartz, feu 32 divifa per 4.

LEMMA IL
5i duo aquales numeri per eun-
dem numerum multiplicentur , pro-
dulta erunt inter f¢ £qualia. §i

uero per’ eundem numeruwm divi-
daniury quotienies erunt gquales.

DEMONSTRATIO.

1 Pars. Per Lemnak multiplicatio cft
multiplex & compendiofaadditio: adco-

‘que unus numerus multiplicandus toties

fibi additur , .quoties alter (qui priori po-
nitur 2qualis) (ibiip{iadditur : quiamul-

" tiplicator utrimque ponitur idem: unde

atet idem fieri ac fi 2qualibus 2qualia
addantur; quando nimirum {umme (que

producto zquivalent) inter fe {untéz~

uales: _ A
2. Pars. Per idem Lemna 1 divifio
eft muliplex ac compendiofa fubtraGio®
erco ab uno nmmero dividendo totics

fubtrahitur divifor quoties ab altero divi-

dendo (qui per hypothelin priori qualis
) T T e

— o A -

-
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Lisexr‘QuiNtus 341
elt) fubtrahitur idem divifor « quare in
ifta divifionewutrinque iden fit, ac fiab
zqualibus zqualiademantur; quare refi-
dua (quz quotientibus zquivalent ) inter
{e funt zqualia, . 0

LEMMA L

-85 duo-in equales mumeri per

Si vero per enndem diviforem di-
Vidantur , quotientes: erunt ins-
Jes. AN

DEMONSTRATIO,
. 1Pars. ‘Cum per Lémna 1 rinultipli-
catio fit compendiofa Additio: fi duo
numeri inzquales per eundem numerum
multiplicentur, idem eft ae numerus ma~
jor toties {ibi addatur quoties minor mis
nori, At vero {iinzqaalibus zqualiaad-

- jiciantur , 2 tota funt inzqualia per Ax.
4. Ergo etiam , fi numero majori
- smgjot toties adjiciatur quoties minori ad<

ditur minoti, prior {ymma, que hic
produto " zquivalet’, . erit mazor “al-

ten. :
" . 2. Dars

A

N

bAz 3.

eundems numerum myltiplicentur
- produiia erunt inter [e inequalia,

2 Ax.q]
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2 Pars. Quia divifio nihil aliud eft
. quam com pendiofafubtratio , fi duonu.
meriinzquales per eundem numerum die
vidantur, nihil aliud fit quam quod idem
numerus ab una parte 3 majort fubtrahi-
tur , abaltera vero aminori.

Patet autem eundem numerum pluries
fub:rahi a mdjoripofle quam a minoriicum
major eundem numerum pluries continezt
quam minor;§cum plures ift fubtradio-
nis vices conftituant majorem quotien.
tem , fequitur ex divifione majoris nume-
ri per alium quemlibet acquiri majorem
quotientem , quam €x mninoris numeti
per eundem divi(idne.

LEMMA IV,

Si idem numerus vel duo vume-

ri equales per numeros inequales

multiplicentar, produéiaerant ine
- aqualia y & quidem productum
maforis multiplicatoris erit majus
prodnito minoris maltiplicatorss.
U & [i dividantur per nume-
r0s inequales s quotientes erumt
- inaquales. Major quidem ille wbi
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" Liser QuiNTus. 3%3
divifor eff minor s at verominor,
#6: divifor eft major, '

DEMONSTRATIO.

Hazc ex fuperioribus nullo negotio de-
duci potefl,

Quatuor hifce Lemmatibus premiflis,
& qualicanque Arithmeticarum in fra-
Gionibus operationum notitia praefuppo-

fita, quedam fubjungimus Theorema. -

ta, quae tanquam generale omnium fere
totius libri quinti propolitionum demon-
ftrandarum fundamentun praftruimus.

- THEOREMA 1

8i quatuor quantitates fint pro-
portionales s produitum quod ori-
tur ex multiplicatione extrema-

rum ¢ff aquale producto mu/ttplz' |

cazzoms medzamm.

DEMONST RATIO,

Sint quatuor proportlonales '

8—-.4 61 3.

‘Ratio'8 ad 4 eadem eft cum fradtione

Yy
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8 . : ..

- & ratio 6 ad 3 exprimitar per fraio.
6 . .

Nem & quiaautem rationes funt eadem

feu zquales; erune quoque fractiones in-
ter fenter fe &quales, '

. 8. .6
Adeoque; R o) 7 .
utrinque multipl, per 4.

80 £

: :.
Et————— utrimque multipl. per3,
8 .x- 304 -x- 6 per Lem.s,
Hoceft produum extremorum §&

3 per fe invicem multiplicatopum eft

2quale producto mediorum etiam mul-
tiplicatornm, . Q.E.D,

THEOREMA II

PerLemmaa,

8i duo produita [ins inter fee”

qualiay unus multiplicator prims
produiti fe habet ad unum multi-
Plicatorem fecunds produiti, quem-
admodums reciproce alt er multiph-
‘cator ejufdems focunds prodyits /e

habet ad alterum wwltiplicatore

- Drimi producti,
' Dc-

1
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wi  ~-DEMONSTRATIO,

sy Smt duoprodutainter fe zqualia,
§ .x:, 304 -+ 6. per Lemna2:

el ummque divid. per 3«

80 4 '.X’——E‘Perl;emna 2.

.

T — utrinque divid. per 4,

8§ 6 :
~  — per Lemma.

i 4 3
4 Que fra@iones fi revocentur ad ratio-
b nes. erit
ey ;
e 8§ —4= s13.
et Quod justatenorem Theorematis E. D,

) COROLLARIUML

Eodem modo poflet dcmonﬁran eﬂ'e.
8§ —6= 413
'vclg ——g =6 1-8.
Vc13 -_— = 4 1‘3.

' Qua propomones involvuat tum Al-
Krnationem , twmn mverfam etiam 1a-
tionem,

rd
-
N

0
©
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COROLLARIUMIL

Hinc evidenter patet, fi quzlibetcun.
quequatuor quantitates €o ordine fint po-
fitz, & produdum exrremarum produs
&o mediarum fuerit zquale . ~certiffime
inde concludi .pofle , iftas quaruor
quantitates €0 ordine proportionales

efle,
SCHOLIUM.

" Si quilibet datus numerus ex.gr. 24,
refolvatur in duos per quorum multiplica-
tionem potierit generari (quod hic qua-
ter petelt fierivel per 1in 24. velperz
in12. vel per 3 in . vel per 41n 6.) fucile
probatur efle. " ‘

.- I o—— 2 = 12124,
Vel 2 «— 3 — 8112
Vel 3 — 4= 618
Vel 1 —— 3 = § 124
Vell~—4: 6 1 24
VCIZ§A4: 6 1 12.

 Et fic dequoliber alio numerodator

Theore- |

SN A s




I$ L1sex QuUINTus, 3757
THEOREMA:IIL

- Siex quatuor quantztal‘zéus

o’ multiplicationem extremarum ma-
]us erst produito medmmm.

R DEMONSTRATIO.

Sit in quatuor hifce quantitatibus

8§ —3 < 4l.
Erit fecundum ante diGa.

S T

3 2
» - utrimqu’e multipl: per3,
y o8 < -3 -x- 4 perLemma3,
‘ 4 ) 2

utnnque multipl. per 2.
8§ .x. 2 <3 4. per Lemna 3.

Hoceﬁ produ&um extremorum 8§ &
2 majus producto mediorum 3 & 4.

. . R QE- .
.U %y Theors

. prima ad [ecundam inajorem ha-
o ¢ eat ratiomem s quam tertia ad.
iy quartam': productum quod fit per

. e e e
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'THEOREMA IV.

Sz duo produiia fint inequalia,
prima quantitas miultiplicans ma.
Joris prodatti ad primam quanti-
tutem multiplicantem minorispro-
dutti majorem habebit ‘rationem ,

. quam reciproce [ecunda guantitas
ejufdem minoris producti od fe-
cundam quantitutem majoris pros

- ducis. -

/ .

DeEMONSTRATIO
* Sit ex propofitis hifce productis

8.x-2 <3-x. 4

» " 8 <3 .x.4 perLemnaj.

Vd 2.

utrique div. per3-

—
2

5, <
3

* Hoceft redigendo hafce Fadionessd

rationes
83— <4ly Q.E.D.
. ‘ gi;‘

uttirique divid, per2.

WS m em o ey . g
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LipER Qu_lNrus. 953
COROLLARIUM L

Eadem methodo facile poﬂf‘ct' demon-
ftrariefle . ‘ o

8 4 <4312
Vel 2 3 <418,
Vel 2 4 47312

COROLLARIUM IL
Hinc fequitur , fi qualibetcunque
quatuor quantitates ordine fint pofitz, &

produGum extremarum produ&to me-

diarum fit majus, firmiter concluden-
dum efle, primam ad - fecundam habere
majorem rationem , quam tertia habet
ad quartam, '

SCHOLIUM
Si duo quilibet numeri inzquales 24

- & 16 refofvantur in fuos multiplicationes

fe: 24 & 16.
in in
1,24, 1. 16.
2. 72, 2 8,
3-8 4+ 4¢
4. 61

ez

.
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ex hoc Theoremate patet effe
" Vel 1 — < 161"24.'
Vel 1— 2 < 8l
Vel g < 4 l24.
. Deinde

Vcl.i‘—,— 1 < 161 1
Vel 2 —— 2 < 8112
Vel 2'emm g <74l

" DPoftea.
Vel 3——1 <1618
Vf‘[ SE—-Z < 8 1 8-
Vel g < 4187

‘ ~ Denique

Vel 4—1 < 1616,

Vel g2 < 816,

Vel gmgqg < 4l8
- P'raftcr,_ alias 36 majoritatis pl‘OP"fti".'
nes, qu ex hifce nnmeris elici po unt.

Thcgi-

R R o e o

3
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LiBER Q;-'EN'TU'S. 36%
~ THEOREMA 7.

8i ex quatuar quantitatibus
prima ad [ecundam minorems ka
beat -rationem , quam teriia ad

guartam, produﬁum quod ffit per

multiplicationem extremarum mis

s erit produtto mediarum.

DEMONSTRATIO

Sitin quatunr hifce qu'mtitaubus
4 — > 813

Ent - >-§

, utrmquc multipl.per 3, -

4% 3> 8. Per Lcmma).
2

umnque mqu pl, per 2.
4 -x- 3> 8 ..x. 2:per Lemmas,

Hoc eft produ&um extremarum 4
- & 3 eft minus produ&o mcdlarum
a8

2% " “Theors
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THEOREMA &.
Si duo proda&'a Jint inequalis,

prima quantitas multiplicans mi

moris produiti ad primam quani
tatem  multiplicantem - majorss
produtls minorem habebit ratw-
miem , quam._reciproce [ecunds
quantitas eju[dem magoris prodv
£7i ad [ecundam quantitatem mi
noris produ(ti.

, DEMO'NST‘R.ATIO.
Sit ex duobus hifce produtis,
4x-3 > 8 .x: 2.

’

1%5 7 8. PerLemmaj.

utrinque div, perper 3.

-

45 8 per Lemma ;-

~

Hoc eft redicendo ad rationes

o
4 =27 813
. G-

atrinque divid, per 2. |
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COROLLARIUM L

Eadem methodo fac:lePeﬂ'et demon.-
ftrari .. quod fit ‘

4.._..8> il3. /
¢ vel 3 — 8> 2l4.
Vel 3 ——2p 814,

COROLLARIUM.IL
- Hinc patet , {i quzlibetcunque qua-

tuor quantitates ordine fint pofite ; &
produ@um extremarum fit minus pro~

‘duo mediarum, certiffime concludi,

primam ad fecundam habere minorem ra- .
tionem, quam teruaad quartam.

SCHOLIUM

Si duo quilibet numeri inzquales 16 &
24 refolyantur in fuos mulnplxcatores )

fe:16, U 24
T v -
1,160 . Xe240 -
2, 8. . Z'QiZo :
4 4. 3. 8
4. G,

Zi. - Ex



364 .Eucripis

Ex hoc Thebremate}pafeéeﬂe'
1S 24 16
Vel — 2> 12116
Vél1— 3 5 8116
Veli1.—-4 > 616

“ Praterea, B
S Vel 2157 25 1.8
Vel 2 — 2 > 1218
L Vel 2w 3> 818
' Deniqﬁe

" Vel 4 — 1P 24 1'4;.,
Vel 4 — 2> 1214
Vel g3 8142
Vel 4v g > 6lg.. -
g Preter ‘alias' 36 minoritatis prPOE-_
_ tiones ; quz ex Mifce numens deduct
poflunt. ‘ o
Jam fecjtjub't_flr ipfe Libri . quinti
Propofitiones, .

,. PRé"

- N e e
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Liser QuinNTus. 365

" ProrostTro L.

S funt ‘quotcungue magnitudi-

mes feu quantitates proportionales
"AB.C. D.E.F. quemadmodsim

(¢ habuérit una antecedentium ad

fuam _confequentem , ita omnes

antecedentes G fimul fé habebunt

ad omines confequentes etiam fimul

Jumptas H. _—
DEMONSTRATIO.
'Sintin éadem’inter fe tatione™
A3——1By
E9—3FJ ..
Gi18§—6H. = -
Demonftrandum elt effe fummam ad
fummam ut quzlibet antecedensad fuam
confequentern. BT -
‘Hocelt 38-—6= 31'1.1
Deinde 18— 6= 61 2.
Denique 18— 6= oIz

Quia in qualibet propartione pré.)du-‘
Gum extremorum facta multiplicatione

eft zquale produdo mediorum, guatuor
llatum terminj funt 2 proportionales.

~ Zz 3.~ | ‘Pro-

. a2Cérol

Theor, el



s Theor.
2.

bAx 2.

366 - Eucripis

ProposyT1o 1l &XXIV.

Si prima A ad [ecundam B -eandem bi-
buerit vationem 5 quam tertia C ad quartam
D; habueris autem & quinia E ad fecundan
B candem rationem quam’ {exta 'E adquar-
tam D3 Etiam G, compofita prima
quinté ad [ecundam B , eandem habeli
tationers quam Htertia cum [exta 4l quar-
tam D, S .

.DEMoNSTRATIO

A B cC D
SIt4 — 2 = 6 1 .3 A,
_Euo F 1y ‘

Gy Hu

Si inftituatur multiplicatio, produdta erust
‘qu ualia, ergu (a)iftz qnantitatesfiunt proporu:
nales, ’

Aliter
40 &
; 2 . 3\A.
10 15
70 T3 / - ‘
Hb aoi;; vel in proportione.
 Sgemzzmzi 13 QED

. [’ro;
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& prorosiTtio IIL

bl Si quatuor quantitates- 4. B. C.D.  fint.

uCdy proportionaler 5 ¢ prima A& tertia C per N
ity eundem quemlibet numerum G multiplicen-

aute 1ur: productum primum E fefrabebit ad (e~

:E.up'z cundam B, quemadmodum produltum (e-

wins* ¢undum F ad quartam D. .

uj'a“.r
DEMONSTRATIO.
A B CD
ATl 4——2—61 3.§M.
b ‘ G 2 G2 ¢
e ES Fiz

. . '
i /.

Demonftrandumeft | )

E B F D
§ ——2 = 2.1 3 - .

1d quod (a) exinde patet, quod produ&a ex- '
tremorum & medioram funt xqualia, :_ "Theor,

o Aliter
408
2. 3 . .

-utrimque multipl, per2.
3 8, D Lemnaa, -
3

- Hoc eft in proportione

—2 = 12 1 3

Lo

~Pro-
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PRoPosITIO IV:

Si quatuer qn.mtit'ates 4.8, C.D, fin
proporitonales; priina vero -4 ¢& teriaC,
per quemlibet eandem numersm G myli-
plicenturs at & fecunda B & tettia D o
alinin symerp K. quatnor ifta produds

inter fe progoﬁionalia erunt, ‘
.DEMONSTRATIO.

Sinrquatuor provortionales
A B C D
4 =2 61 3ia1
2

G: K3 Gz2K3~
E SL 6 Fiz l\f-g

Demonirandom e quatuor produds E.L
F. L ale proportionaiiz feu .
8— 6= 121y
uod ex Theor 2 feguitur, quia fadamul
tiplicatione produéta estremorum & mediorum
inter fe sunt aquaiia.
Aliter
4 S
2 3

multipl. pera. -

p] 8 I
: = 0 < Lemma a.
. 3 .

divideper 3,

8 o
= 3‘.)'-,-'2 peridem Lemmaz.
6 9 v S
~
Hoc eftin proportione
B8wee—6 1219,
: ’ Pra-

i

i
/!
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PROPOSITIO V. XIX.

87 totum Aadtoium B eandem/
babueric rationem , gwam ablata
pars C ad partem ablatamD : e-
tiam parsreliqua E ad partem re-
liguam F, candem habebit ratio-

wmem s quam totum A adtotum B. ‘

DEMONSTRATIO,
A8 4 B

Eit E F A B.
2 — 128 1 4

" Quia producta funt xqualia,
per Theor. 2. , |

"_.l-‘;aé PRo4
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Prorositio VL -

8¢ prima A ad fecundam Bear |
dem habuerit rationem, quamier} .
tia C ad quartam D, habuert
autem & quinta F ad fecundan
B eandemrationem quam fextaF
ad quartamD. i quinta E [u-
trabaiur a prima A, & [exteF
CactertiaC :
vel refiduum primum Gerit -
guale fecunde B & refidum fe-
 cundum H equale qnarteD.
- Kelrefiduum primum G [e bt
bit ad fecundam B ficut refiduum

Jecundun Had quartam D.
DEMONSTRATIO.
. CASUS L .
A B C D
12— 2 = 18 1 3l
E 10 Fi1s. /

G : H 3.

CA-




\

15 LipEr QuINTus. 3.
CASUS II..

o 1A~ B - C D.

12— 2 =, 184 [ 3‘)8 ‘
ool E 4 " Fs¢6
iy qw E[it (J ' B ‘H ) D. )
Lk 83—z 1 3+
44’/(" "~ Per Theor.s
'" - Alter, -
s CASUS 1L
{J.’[Zf«": 12 - /I 8 ) .
N R B

S

I
il ~ 0 '-3-/
refi — ; ;
e, we O = perAxiomas,
¢ : 5
iy

"'~ Eritin proportione, quz ex rationis z.
s qualicatis

b 2 = 2 = 31 3
\ B CASus 11, '
] ] . ’ 3

ATH SR _1‘8)

>l 2 . . 3 ;.
o 2 )
L 5 » I

2 3
Hoceltin proportionc
~ 2 = 121 3 .

(: T ‘ Az;;z Pro-
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ProrosiTio VI

1. cﬁ?ﬂﬂlﬂ A Aad e

dem C eandem habent rationem.

2. Et eadem C ad 2quales 4 |

& A mndem babet rationem.

DeMoNsTRATIO.

Pars L

A C A C
12~ 4= 121 4

Pars IL
C A C A
4 —122 4 1 12

* Quia utrobique produdta fnt
- *qualia. perTh:z. y

~ Pro-
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- Lisse QuinTus. 373

Prorositio VIII.
1. Inequalinm quantitatum A.

B.major A ad eanden C majorem

rationem habet 5 quam minor .
2. Et eadem C ad sminorem B
majoremn habet rationem quam. .ad

- majorem A.

DEMONS TRA'I_‘IO‘.‘
. Pars I,
A B
16 < 8 exhypoth,
——uerinque divide per 5. C,

\

s 8 _per Lemmag
5 <. e
Hoc eft in proportione
16 - 5 < 8 1 5
- Pars IL
5 D s\
3 > 16,&1)‘

‘ i. > ._.s,ﬁ spcr Lemma 4.

Hoce eﬁ: in propomonc. :
5 = 8 < -5 1 16

Aaa 3 - Pro-



o
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ProrostiTio IX.

1. 8i A & Badeanden: C b
beant eandem rationem s ille ¢,
quales inter [eerunt.

2. Et fieadem Caddé’Bém
beat eandem rationem, ille it

dem 2quales erunt.

DEMONSTRATIO.

Pars L
A C B C
15— 4= 15 | 4

Ergo Dy 3
4 4

mulcipl per4 |
15 O 15, :

"Pars II.
C' H C B
4—=15= 41 15.

Ergo 4 4
g ' 5

mult. peris.
5 2. 4015 .x. 4.perLem.2.
1v, per 4.

35 0 15, per idem Lcmma 2
Pro-
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ok P_ROPOSI_I'IIO. X.

il 10 8i A ad C majirem ratio-

b mem habet quam B adeandem C,
. erit A major quam C.

l46: 2. At fi eadems Cd B majorem

M4 ratiomem babuerit quam ad A, erit

Bininor quam A.
T DEMONSTRATIO.
| PARS I:
¢t A ¢ B C
{ﬂ:' 16——4. <S 14_.
Ergo © <.S-.
4 4
T mult, . per 4.
o 16 < 8. perLemma3.
PARS 11,

'C B C A
4‘8 <41116.

4 L4 !
F S,

g Multlp] per 8.

f 4 < 4 :‘6 8PerLemma. ‘

i

S o - Muls
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—Multipl. per 16,
4 -x+ 16 <4 .x. 8 Lemy
' div, per 4.
16 < 8

Alio modo.

A C*B C
.16—-4_ <814.
Ergo4 .x. 16 <4 -x. 8 The.s,
div. per4.
16 <« 3. - Lemmag

PARS IL

C B C A
Eygo4 WX 16 < P X 8. Theot. 4.
div: Per4.
16 < 8. -  Lenmij
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LIB'ERlQUI’NIus. '37?‘

PROPOSITIO XI

' Rationes 5 que eidem rations
funt exdem , velfimiles vel 2qua-
les, inter fe [unt exdem vel (imi-
Jes el aquales.

DEMONSTRATIO.
Sit 8 ——q4 615‘ .
Etio —5—=613."
Ert§ e 4 = 105 5.

—

‘Quia nimir, produta funt zqualia. per
Theox 2. Velfic,

8 6 .
-_— D —
4 3.
10 6
5 ax 3

Ergo §-. 0 =L Ax. 1.
4 5

Hoceftin proportlonc.
8 — 3 10 l §e

PROPOSITIO Xl

Hec eft eadems cumprima, que
’szerz poteft,

i

By Pro-
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PR‘bPOSITIO XHI,

8i primaratio fit £qualis fecun.
de rationi; fecunda vera fit ma..
jor tertid: (imiliter esiam prims
tertia major erst.

DEMONSTRATIO.
Sit 16 = 8 = 12 A
_Atverorz——6 < 413,
" Ergo16— 8§ <413

Quia produtum extremorum eft m\ajns
produ@o mediorum, per 2 Coroll

" Theor: 4 :

- Velhocmodo.:
2

- Etin proportione
16 w8 < 413

Pro-
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ATH. ¢

114
;‘B.‘
A3
»Iumﬂ

per B

0,

- Ergor2 "x+ 4012 -X»'A4.}D

L 1ER QuINTus. 375
PROPOSITIO XI7..

Si quamar propormnalmm 4.B.C. D!
prima 4 fueritmajor tertia €, erit & fe-
cunda major quartaD. -

Si A equalis C erit B aqual:s D, -

S; A minor C, erit B-minor D,

'DEMONSTRATIO.
CASUS I
A’ B. C D
n—~—8= 61 4.
Ergoiz -x. 408 -x. 6‘Dw

12 <6 o
4 4 ¥ 8, .per Lemma 4.
CASUS IL '

A B C D,
1e——gq = 12 1 4.

T2 L 12
" 4 012, PerLemmaz,

CASUS IIL.
A B C D.
Ergo 4 -x- 12&6 - X' S}D
4 __>8
12 <6. Lemma4 _
=  Bbba —  Psos
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Prorosrtio XV,
Si due quantitates 4 & Be-
qualibus vicibus [umantur fes pr
eundems numerum multiplicentur,
[umme (eu produiia habebuntiv-

ter [e eandem rationem quam bi
bent pofis£ quantitates A& B.

'DEMONSTRATIO.
A B
7 LM

! .Erits-——-:q_: 4] Iz:
Quia produ@a funt zqualia, Theor: 2
\ SCH OLIU M.

Sigzdem quantitates A & B per eun-

dem numerum dividantur , quotientcs
ipfis quantitatibus proportionales erunt.

A B ,
Fooee

2565 1 1 12, perThed

PSOt
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381

PRO‘PUS 17T 0 XVI.
) qzmtuor quantzmtes '4.B.C,

D.proportionales fuerint’,

:ll:e e-

il 2iam viciffim proportionales erunt. -
DEMONSTRATIO.

bt - .

i qus

: Atf
T

I

16—-—8 4 1 2

C D

Exit etiam viciffim , {eu petmutando.

16m——g = 813,

Quia fa®a maltiplicatione
funtzquaha,per T heor 2.

SCHOLIUM

Produ&a

Commode hic demonftratur ratio in-

verfa, Sthroportlonalcs

A B C D..
16—-8: 4 1 2

- Erit per Theor. L.

16 .xv 208 .x* 4.

* Ergo per Theor: 2.
3—4_ 81 16,

Bbb 3

QiiD.

Pro-

:
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PROPOSITIO . X/
3¢ compofite quantitates pro
portionales fuerint 5 ille quogue di
Vif proportionales ersnt.
DEMONSTRATIO,

A B C D
1I6—12= 81 6

Erit quoque dividendo.

16 12 ' 8.6
: —12 = —— |6

fen 4 — feu 2

1d quod multiplicatione probatur
per Theor. 2.
Vel alio modo per prop: 6 hujus
16— 122 8 1.6.}s ’
12 6 o
4— 12 216, QD.E

SCHOLIUM
Cum ratio converfa commode hicia-
feripoffit, fint proportionales,
16 — 12 =% 816.
) Erit convertendo
16-i-12_, ., 8-6
LA 4" 81 i 2

Quianim: producafimt zqualia.
per Theor: 2; -

Pro-

¥
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)1 PROPO SITIO XVIII

’ Si divife quantitates prapar-
g 1 tionales fuerint 5 ille quoque com-
pofite proportionales erunt.

ATH

DEMONSTRATIO,
D A B C D
f — 1202 1 6,
1'“36 : Erit’ componendo,
SR N . 1
ETS Al o +6 16

{16
e Per Thcor 2.cum produ&aﬁnt zqualia,

Aliter gfer prop, 2. hujus.

Sz Lo
4= 1 ....z

§ 12 P

- 16-—'12:,8I6.

&
‘Y

i ProrosiTio XIX.

— - )

i Vide propaf. 5. qme cum hac e/i .

: eadem.
‘,‘,‘ s v

" ProrosiT10 XX,

/

& - Ha dgmmﬂmé;tur pofipr-23.

Pro- '

Fo
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PROPOSITIO XxI
Etbec poft propof.23.

———

PROPOSITIO XXII,

8i fuerint quotcunque quantits
tes A.B.C. & aliz numero 2qus.
lesD. E. K. fuerit autem ordinate

ut AadB. ficD ad£;: Gub

adCita E ad F: ills ex aqualits-
teoram.id ineaden ratione eram;

boceft dadC.ut WadE.
DEMONSTRATIO..

Polirz fint quantitatos
A B C.
16 8 4.
D E F
2 6 3.
: Teapt fit
A B D E
16—=8 = 121 6.
. - Et
B C E F
8- 42613
y 4, ¢l Erit




m

85 . Liser Quixrus. 385
01 Erit ex zqualitate ordinata,

A C D F
[ 16— 4= 121 3,
_ ‘Per multiplicationem extremorum &
0% mediorum juxta Theor: 2,

g : Aliomodo .
it 16—-‘—-81 1216 : 8""'—4-: 613. ’ ;
L vieiffim 16, V, vicifim 16. V.
NP 16—127 8ls S 61 413 :
£ : .. - -
Lol ~ Atquietiam .
2P 4 — 3= 816
ik - Ergo 11. V.
7 16— 12 = 413, .
’ < Feyiciim16. V. _ '
Al A € D FE
oy 16 —~ 4 = 1213/ : /

Hifce fic demonftratis dicit propofi-
tio 200 ‘ :
- Siprima A fuerit < tertia C, etia
quirtam D fore < fexta F.
SiAGtD C. foreDOF.
-SiAfits C, foreD > 'F*- ‘
Quz omniaex prop: 14 patentfiulei< -
ina proportio permutetur ut (it
16 = 12 =% 41 3,
: ‘ ' Ccc . Pros
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PROPO-SITIO XX111,

~ 8i fuerint tres quantitates 4
B.C, ¢&ralietres D.E.F, fu
1it autem perturbate ut A ad Bita
EadF; &utBadCitaDu
E: illzex aqualitate perturbots

. ineadem ratione erunt fc. A eritad
CutD adF. |

DEMONSTRATIO. |,

Pofitz {int quantitates A B C.
16 8 2.
DEF
‘24 6 3
Ttaut fic
16— 8= 613
Et
8§ — 23 2416.
Erit ex zquo .
16 g 2 - 24 1 3,

- Quia multiplicando acquiruntur pro-

ducta zdihlia. Ergo per Theor, 2. illz

qguantitates proporionales,

Alio

1
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I "~ Allomodo .

. 16—=8=613. |8—2=2416,
i Ergo Theot. L. - Theor. 1.
EF., 3 ‘x+ 1608 -x. 6.8 .x.6012 -x: 24
iddi  Ergo per Ax. L
Cii
fode Adeoque per Theer. 2.

-A C D F
16 -2 = 241 32

3:%0 1602 +x+ 244

AT Quibus pofitis dicit propofitio a1
Si Gt prima A < rertia C, etiam”
B quartam D.fors majorem fexta F.
5 SiAfit D C,fore DD F.
EE SiAfit>> C.foreD > F.

Quz omnia rurfus ex 14 V. patent 4
{1 ultima proportio permutetur, ut fit
] 16 ~— 24 = 21 3.

; PROPOSITIO XXIV.

pt! , J

i Hec eff eadem cam rop, 1.
que videri potefs. .

j sal  Ccea - Pro-
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ProPoOS 1T10 XXV.

Si guatuor quantitates 4.B.C
D. proportionales fuerint: maxi-
ma A fimul cam minima D. reli
quis duabus B. C. fimsl [umplss
majores erunt. -

DEMONSTRATIO)

A B C -D
12—4=9 1 3
" Permutando 16, V.
ta—mg™ a4l T Sabn
*dividendo 7 V. | Erger ?;xuipv,J
3—9 = 113
Agui 9 < 3.
- Ergo3 <r. )A. Duz ultimz.
9-}-309-1-3/ C.D
xz;t—s <4-|-9. _
Hoceft A& Bfimul <B&C. ..
‘ ‘ Q. E. D.

Reliqua fequentes novem propofitio=
nes non funt Euclidis; poffunt tamen,
€adem, qua przcedentes Euclidis, fact-
litate demonttrari, o

PRO~.

4
|
]

)
|

— A wa
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ATH

B

Liser QuiNtus. 18g
ProrosiTio XXVI

Si prima A ad [ecundam B ba-
buerit maforem raliomems quams
tertia C ad quartam D, -habebit

invertendo quartaD adtertiamC

majorem rationem quan fecunda
B.ad primam A.

_DEMONSTRAT'IO."
A B C D.
Sit 8 - 4 <5 13

‘Erit perTheor.3.
3 -x-8<y5 x4

En‘goperTheor4.
3—35 S4l8

! Q.ED.

Ccc 3 " Pros

i
|
i
i
|
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Sit 8 — 4 %‘.3’ 13

399  BEucripis
PROPOSITIO XXVIL |
Si prima A ad [ecundan B s

buerit maforem rationem , quim
tertia C ad quartam ‘D, habebit
‘quoque vieiffim prima Aadte |
tiam C, maforem. rationem quin

[ecunda B adquartam D.
DEMONSTRATIO.
A°B C D

Eric8 -x- 3‘<5'. "X 4‘Th3.

Ergo per Theor: 4.
8 — 5y <4l3

Q.E. D.

PR T R R
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Liser QuiNTus. - gpi
prorosiTrio. XXVIIL

8 prima A ad [ecundam B ha- |

buerit majorem ratiomem quam
tertia C ad quartam D. habebit

quoque compofita prima cum fe-

cunda ad ip[am [ecundam B majo-
rem rationems quam compofita ter-

tia cum quarta ad ipfam quartaws -

" DEMONSTRATIO,

A B C D.
Sitg— 4 <51 3.

. Eritquoque
8-1-4 5 -3
fea 12 —4 < feu - 8 1 3

Quia produ&um extremorum eft ma-
jas pro ducto mediorum. per Theor: 4,
Aliter, - -

Hocelt 12 — 4. <81 3-
‘ o Pro-
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Proprpositio XXIX

8i prima A ad fecundam B hi

buerit majoremrationem quamte- |

tia Cadquartam D, habebit b
- widendo prima minns few dents
Jecunda , ad ipfam [ecundam B
majorerm rationem o quaw et
. minus feu demptaquartaadiplim
quartam D. -

DEMONSTRATIO,
A B CcC D
- Sit 12— 4 <8l 3
Erit quoque
T2 4 8—3 [,
feu 8 feu 5. ¥
Pcr Theor. 4. Quia produfumes-
tremorum eft majus produto medio-
tum,. - Vel etiam hoc modo,
12 8 } '

A
-4 3 s
4 3

;. < .g-.perszg
Hocelts—4 <513, QE-T)-;':
.o : - Pro=

s

o, s

\

— afy tee  SS\ RA e e




s  Liser QuiInTus. 393
X
rdn}

M Si prima A ad [ecundam B
L majorem babuerit rationem , quam
P geriia € ad quartam ‘D ; habebit
" ser rationss converfionem , prima
W ad ipfam primam minus [e dein-
f’”“f pta [ecunda majorem - rationem

“ quam tertia ad ipfam tertiam mis
\TI BHS quaria, ‘ -

ProrosiTio XXX,

[ DeMoNSTRATIO,

;..,‘ A B C D.
12— 4 <81 3.
- Demonftrandum eft quod fit
# 332-12-45 8] 8=-3.
feu 8 . feuy.
1d quod patet ex multiplicatio-
tionem : quia nim. prodyctum
— extremorum eft minus produéto
mcdiorum, per Theorema 6.

D/'. Ddd Pro.

)
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PROPOSITIO XXXI

Si fuerint tres quantitates A
B.C. ¢y atetres ‘D.E.F. [
mafor ratio prime priorum A d|
Jecundam B, quam prime pif
riorum D ad fuam fecundam E:4t
& mafor ratio fecunde priorunB
ad fuam tertiam C, quam fecwv
de pofleriorum E ad fuam tertian
E : Erit quogue ex #qualitate o-
dinata major ratio prima priorim
Aad fuamertiam C, quawpri--
me pofierioram D , ad fusmier
tiam F. = '

DEMONSTRATIO.
A B cC
e 16 8
D E F
9 5 3.

Sit 16 — 8§ <gls.
. - Erit ex zquo.

16 ~— 4 < 9 1 3., -
‘ d
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 1d quod patet ex multiplicatione ,
0 Il cum produtum extremorum fit majus
produto mediotum, per Theor: 4.

Tt

DEF

¢ o * Aliter.

n e 16 — 8 < 91 4
e . viciffim, 27. V.

e o 16— 9 < 8§15 |

ﬁ,qw .
d ' - B
iR PRI QP
[szlqk . viciffim. 27. V.
’ | _
’M# 8_.-——-_ 5 < 4 1 3.
" Ergo. |
,:”;v 16 — 9 < 4 I 3
16— 4 <.9 \l. 3.' ’ ?
/g Q E. D. o
; " et -
[ |

e - Ddda Pre:
| |



396 EvcLipis
- Prorostrio. XXXIL

i fint tres quantitates A.B.(

&r alia tres D.E. F. fitque me
jor ratio prime priorum A ad fun
[ecundam B quam fecunde pofie
riorum E ad [wamtertiam F 4t @
_ Yatio fecunde priorum B ad fum
sertiam C mafor quam prime p
freriorum D ad fuam /erandamE
Erit quogue ex equalitate pertur-
batamajor ratioprime priorum 4
ad [uam tertiam C, quampring |
pofteriorum D ad fuamtertiam F,

DEMONSTRATIO.
A B ¢

6 , 8 3
9 6 4.

Sit 16— 8 < 614

-
Erit ex aquo.
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Per Theor: 4. Quia fcilicet produ-
XE qum extremorum efl ‘majus produéto .
mediorum. ..’ B -
el o
F fu o Alio modo.
mbi . 168 <614,
b Ergo 16 .x+ 4 <8 .x< 6,
’)‘Zlk’ﬂ[h \ . ' '
mbd .. Ee
mm .~ 8—5 <9l
e . B exe 6 <5 .x o9

it

:;lyvf« Ergo.

pr16:xT4 <50k 90

it~ Adeoque 16 — s <9l 4,
g Thearrg,

I ' )



398 EucLip1s

ProrosiTio XXXIL

LY ﬁ4érz’t major ratio totis
A.adtotum'B quam aélat:[
ad ablatum D y erit €9 rels gm
E ad .relzqu;um F major ran
quam totsus A ad totum B.

DEMONSTRATIO.
Sint in majori ratione tota
- A B. ‘
12 :
quam partes 4 3 D/
Erit 8—3 <nzlé.

Per Theor:4. quia produ&um

extremorum eft majus produto
medjorum, . |

Pro-
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ProrosiTio XXXIV.
Si funt quotcunque quantita-

tes, A. B. C. € alie aquales . |
. numero D.E. F. fitque major .

ratio prime priorum A ad pri
mam pofteriorum D, quam fe

cwnde B ad fecundam E: ut ¢

Jécunde B ad /ecmzdam E major,
quam tertic (ad tertiam F, ¢

Jie deinceps.

1. Habebunt omnes priores |
fimul 4. B. C. ad omnespoﬂem-
res fimul D. E. F. ma]orem ra-
tionem , quam oimnes priores ‘B.

(. relicta prima A, ad omnes
E. F. relifta quoque

paﬂeriares

, prz’ma D. .
2. Minorem autem quarm prz’ -
ma. priorum ed ad prmmm Pa-

[eriorum.F.

/

3. Ma-
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" 3. Majorem denique ,tjum
wltima priorum (" ad wliman
pofteriorum F. .

\ DEMONSTRATIO{
Pofitz fint quanutates
Priores Poﬁenores
A 12 D6
B8 . E s
C 4 F ;.
Summz 24 14. )
Pars L. B.C E—'—F
14 —— 14 <12 I 8.
RARS I - A D
24— 14 P> n2l 6
ParsiIl. - C L

24 — 14 < 4 3

Partis 1 & 3 demonﬁrat:o pendct ex

Theoremate 4. quia produca extremo-
ram {unt majora produ@is mediorum. -

Parsvero 2 demontftratur per The. 6,
quia. produCtum extremorum’ eft minus
produ&o mediorom;

- FInis LIBRI qunrl-

Eu-

<4
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*EUCLIDIS
dh ELEMENTORUM

LIBER SEXTUS.
"DEFINITIONES.
lew 1. Similes figure reftilines
Dé  funts que & angulos fingulos fin-
Ly gulis equales babent ; @t que etians
Yi lbatera, que circum angulos equa-
5 les (unt , proportionalia.

I

e A
A : D
I P
b BT e E P

1ATH

i
3
1
v

:E D conftituendam figurarum re&i-
i1 linearum fimilitudinem requirun-
MT . " tur duz cenditiones. :
% 1 Ut linguli fingulis inter fefint 2

quales anguli A& D:B. & E: C& F,

, - 2. Ut Jatera circum iftos zquales an-

7 gulos fint proportionalia , fcil. .
S Eece Cirea

4
7/




40z  Eucripis

CircaA,.D BA__AC= FDIDE
CircaB.E CB__BAZ FEIED
CircaC-F~ BC —~CA= EFIFD.

Ergo fiuna ex hifce conditionibus de-
fciat, - figurz nullo modo erunt fimiles:
quemadmodum quadratum & altera pare
Jongior figura, licet habeant omnesan-
guloszquales, utpote reGos, quiave
ro latera non habent proportionalia, fi
milia dicendanon funt,

2. Reciproce figure funt,cin
in utraque figura antecedentes &
confequentes  rationum termiti
fuerint. o

A B |G
E ¥

Quemadmodum in éarallélogrammis ;
AC. BF. & dudlis diagonalibys in trian-

&




]

o !
-H
Wi
mdi:ion':
) et 3

ol

eant e
E&OSI S
?cnioﬁ

g ﬁaﬁ,
ootde

mwlt

¥
il {5

Liser Sexlrus. 4o3

gulis ABC. BEF. {ifit ABin prima fi-
guraad BG lecund#,. ficutreciproce EB
jecunde ad BC primz , 111;2 dtcantur res
ciproca.

3. Reﬁa AB dicitur [efTa effe
[ecundum -exiremam & mediam
rationem , cum fuerit uttota AB

ad majus (egmentum AC.ita idem

mafus [egmentum AC ad’ mmus
fegmentum CB.

A ¢ B

In propofitione 11, Libri II. Euch-
des docuit fecare lineam ira ut 2 fubtota
linea AB & minori {cgmcnto CB com-
prehenfum fit @quale O majoris fegmenti
AC: quod unum & idemecffe cum hac
‘Definitione videri poteft ex prop:3o. VI
Unde patet 11, IL hiciater Definitio -
nes repon,

Carerum ob multiplicem illius ufum
Geowmetris hzc proportio divina di-
citur.

“Eee 2 4 A~
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4o Altitudo cujufque figuredf
linea perpendicularis AD, abik
lius vvertice ad ipfam bafin velir

lius produciam demiffa.
A
D "¢ B

Cum menfura cujalque rei debeat eff ,

certa determinata ,. non vero vafa &
incerta, -& diftantia pun@i alicujos ver-
ticalisa linea oppolfita per certam, & fibi
femper zqualem ac minimam menfurari
debet lineam. Sic diftantia pun&iverti
calis A alineafeubafi DB, non menfu-
randa eft juxta lineas oblique ducas AD,
AB, quia illz qualt infinitz duci pol-
funt, necinter fe zquales funt; fed fo-
lummodo per lineam perpendiculariter
du&am AC,quz eft certa, unica & mini-
ma: qu& héc in cafu femper quaritur,
Et hzc perpendicularis AC. dicituralti-
tudo trianguli ADB, fumpta DB pro
bafi : quemadmodum fumpta AD pro

- bafis .

— e e N e
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"L1ser SEXTus. .}‘4.057

bafi, perbpendicula.ris exBad AD du&:; '

altitudinem exhibebit: ut & fumti AB

pro bafi faciet perpendicularis ex D .ad -

AB demifla.

Quia vero per pun@um A duci poteft
linea parali€la ipfi DB, illa altitudo di-
citureffeiniifdem parallelis ; undefi duo
triangula fint in ‘eadem altitudine idem eft
ac fi dicantur ‘effe in iifdem parallelis. ut
loquitur Euclides Lib. I.

§. Rativ ex rationibus compons
dicstur , cum rationum quantitates

inter [e multiplicate , aliguam ef-

fecerint rationem.

Supra motavimus rationem nihil aliud
reveraefle quam modum continendi quo -
-una quantitas aliam quantitatemn continet

vel ab alia continetur ; quique non clarius,
quam per fra&tionem exprimatur,

$iergo, darz fint duz rationes 2ad 3,
& 4 ad 5, illzad fraitiones reda&a fic
ftabunt ;-‘& ;—’- » quz fiinter fe multipli-
3
15
pro quefita ratione quz ex duabus datis
‘ Eece3  come

Centur , obtinebitur

feuratio8ad 13,



406 . Eutripis .
_compofitaeft, Sic ratio quz ex dupla &

tripla, fen ex duabus rationibus 2ad1 &
3 ad 1, hoc eft ex duabus fraGionibo

% & 3. compofita eft , habebitur g. fea

ratio 6ad 1 feufextupla, Et {ic porto de
alifs. .

- Notandum autem eft rationum ab Eu-
clide fic dicas quantitates Geomeris
vulgo dici Denominatores , quz infra-
¢tionum confideratione quotientam no-
minevenirefolent,

Sed minime omittendum putamus ra-

. 3 . .
tionem feu 8 ad 5 (qua ex rationibus

2 g% feu 2 ad 3 & 42d 5 componitu)
3 - :
etiam hoc medo pofle inveniri,

Fiat 2 o— 3 = quilibet numerus 61,
- Tum4=— § = gl4

Dico rationem € ad iz feu utringue per

eundem numerum 4 multiplicando 24 1d
45 cfle eandum cum ratione 8ad 15. Si

enim fra&io ¢ per 3 reducatur ad mini-
T 4

- mam, obtinebitur 5 ut requiritur; unde
bieur —

P:ltet
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- patetrationem Gad = ) effe compafitam ex.
duabus rationibus 2 ad 3 & gads.

A
B—
. C
- D
H
X
K—.q-
© Qua ;Jmnia lineis hac ratione applicari
poflunt, Datz fint duz rationes A ad B.

& C ad D, rationem ex iftis duabus
compofitam hoc modo inveniemus,

Fiat A—~ B = HIL
Ut&CD—D = I 1K,
Ratio H ad K exhibebit rationem com-
pofitam quzfitam,
Pro H affumere licet guamhbetcunquc
lincam,

Pro<
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408 Eucrip1s
Phooe. & ProrosiTio I.
Triangula ABC. DEF.& pa- |
rallelogramma BK. EL , sneadem ¢
altitudine five inter eafdem parals
lelas conflituta o funt inter [cut .}
bafes BC EF . hocefl fibafes fint |
aquales figure erunt equales: fi |
bafes inequales figure erunt ine- ‘ &

guales & quidems fwxia rationem.
vafium. ' ‘ _ ] f

NN 1

B CEIH F G

DeMONSTRATIO

1. Sit bafis BC 0 EF. Tum trian-
gula ABC. DEF, inter ealdem 'paral'lelas
& fuper bafibus zqualibus conftituta inter
e fefumazqualia, 3, Po-



Liser SEXTuS. 404

2. Ponatur EG duplaipfius EF, feu BC,
Tum erunt duo DEF. DFG ; zqualia
adeoque torum DEG duplum ipfius

DEFhoceft ABC : quianim. bafisEG -

eft duplaipfius BC.
3. Ponatur EH dimidiabafeos EF fen

. BC. adeoque ;} EG. Erunt duo trian-

gula DEH. DHF ?2qualia: ergo PEH
erit femiffisipfius DEH, hoceft ABC :
& quarta parsipfius DEG.

4. Ponatur ET0 - EH.feu L EF.
2 4 :

I

feu . EG. fimiliter erit triangulum

)
aDEI 0 DIH. adeoque DEIerit 20 ;

DEH. fen + DEFhoceft ABC. feu
*. DEG. |

.

Etfic potro in infinitum.

Ergo abfolute trangula fehabent ut il-
lorum bafes,

Similiter etiam parallelogramma , cum
dupla b {unt triangulorum,

b3o. 1,

Fff Pro- .

S
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Theot, 2; ProrosiTio Il

1. 8iin triangalo wni lateri
CB parallela ducatur ED, hec

proportionaliter fecabit latera AC

AB. (hoc eff w it AE — EC
= 4D | DB. -

2. Et firecta ED [ecuerit late-
ra AC. AB proportionaliter, erit
wlla reliquo lateri CB parallela.

DEMONSTRATIO.
1 Pars. Ducantur re@z CD. BE.

“eruntque triangula X & Y iniifdem peral-

lelis DE, CB & eadembali ED, ergo
i 35 r interfeazqualia, =~ Triang.

T
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LiBerR SEXTuS. 41X

Tti. Z—Tri. Xb= bal: AE/bal: EC, bx; vk
° few Y o -

i Atqui etiam ‘

b Tr:Z—Tr: Y b= baf: AD /baf: DB.

é% Ergo cAE~— EC = AD/DB, ey,

2 Pars, Eﬂ:exhypothéﬁ.

#1 ~ AE — EC == AD / DB,

g Atqui
AE—EC=Z/ - X+\ ur

‘Et AD—DB— Z/ .Y (" V"

Ergo hifce rationibus fubftitutis,
El‘itZ—X: Z/ .Ynl

Adeoque g triang. X 0 Y & quia dr4. V.
" funtineadem bafi ED, erunt inter ¢ PA ¢ 501,
rallelas ED. CB. ‘

Q. E D

FIf 2 Pro.
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PROP‘OS 1Tio IIL

1. Siin tfiangula ABC®reits
AD angulum A bifariam [ecans,
etiam [ecet balin BC, habebunt

- bafis [egmeénta BD. ‘DC eandes

rationem , quam re/:qzm latera
BA. AC.
2. Et fi bafis fegmenta BD.
DC eandem habeant rationem
wani refigualatera BA. AC, re
cta AD. bafin fecans, etiam an-
Lulum oppoﬂm A /emé:t Yifa-

riam.

Déx
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Liser SEXTuS. 413

DEMONSTRATIO.

Pars T, Ex Kducatur BE parallela
DA, & producatur CA, ufque ad oc-
curfum perpendicularis in E ;" eruntque
propter parallelas EB. DA.

Ang, O 2 R. quiafunt alterni\-
Ang. P 0 Q. externus interno

" Atqui O 0 P ex hypotheﬁ .
rooR Q. Etlatus EAb20 BA, b6.I.
Qxare cerit A——A(, BD/DC ca v1,'

Paws II,
EfBA—~AC= BD/DC.exh, 92k
Atqui¢dEA — AC = BD/DC. .
Ergorr. V. V

a3l

29.1,

BA — AC == EA / AC, er4v_

fs.

AdeoqueBA D AE &ang. R {0 Q.
Atquiang. R 0 O rou 1
Ut& QX p*>t

Ergo 0D P,
. Q. E D,

Pff3 Pro=
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e, PROPOSITIO IV,

Triangula fz'bz' mutho &qui-

angula ,  funt fimilia; boc of

Ok “otiam latera circa equales an-
gulos habent proportionalia.

DEMONSTRATIO.
4

Bafes CB, BE colloca in di- -

reStum: quia jam angulus ACB

b.y O DBE, ex hypothefi, erunt ®

** CA & BDparallele, ut & AB

DE. quia ang. ABC etiam po-
nitur 0 E.

Pro-

i

m
F[

4B

PP o ~ By -
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 Producantur CA & EDinF,
eritque AFDB parallelogram-
mum, adeoque FA ¢20 DB & €34
FD v AB.
Quia in triangulo FCE latus
ABeft parallelum FE erit ¢ dz. VL
AC—AF= CB/BE.
' DB
Et permutando. 16.V.
AC — CB = DB/ BE.

' Deinde
Quia in triangulo EFC latus

DB eft parallelem FC,

EritFD ¢ DE = CB/BE.
AB,

Etviciflim. 16. V.
AB — BC = DE / EB.

Pro-
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Tacor. 5 PROPOSIT!OV y

8¢ duo trmrzgu/a 4BC. ‘DEF ;
lateracircaomnes argulos habeant  _
proportionalia , erumt equiongu- |
lay eoldem angulos A D, Ber
E, F¢ C babebant equales , qui-
bus homologa latera fuvienduntur.
-

/&A :

DEMO‘NSTRA’I’IO.

by Adpundum E fac 2angulus ;
** FEG2 B. ut & ad pun&tum F
angulus EFG 0 C. eritque ter-
tius G zqualis tertio A.
Quare 1n triangulis fi mxhbus
ABC. GEF. AB
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Liser SEXTUS. 417 °
"AB — BC = GE / EF. '
Atqui etiam per propafitionem,’
"AB — BC = DE / EF.’

"ErgobGE—-EF: DE/EF. bumyw.
Adeoque <GE 0 DE. o

Eodem modo ab altera parte
, €tiam probatur efle,
| GF » DF.

Adeoque triangula DEF. GEF
habentomnia latera zqualia, fin.
gula fingulis. ergo per 8. I.

Ang. DEF © GEF 0 B.
Ang. DFE »GFE®C.
Ang. D 0 G 04

Q_E. D.

\

Ggg Pros -

( T
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418 EucrLipis

ProrosiTtio VI

Si duo trianguls ABC.DEF, i
babeant unum angulum B, 2. A
qualem.uni E , ¢ latera circa
ewm proportionalia, (boc eff 4B |
ad BC st DE, ad €F) erunttri-
angula fibi mutwo q’m'mguld. A

- De-
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DEMONSTRATIO.

Adpun@a E, & Ffiantanguli FEG,

EFG zqualesangulis B. (hoceft DEF)

& C. eritque tertius G zqualis tertio

3A: Et triangula ABC. GEF fimilia, 2321

b, adeoque - : bg. V1.
AB — BC = GE , EF.

- Atqui etiam per propofitiotiéin,
AB — BC = DE , EF.

—

. Ergo¢GE—EF— DE/EF,  emv.

Adeoque dGE -0 DE, d1g V. |

‘Ergo duo triangula DEF. GEF fe
habent juxta quartam I. adeoque

| Ang. DEF 0 GEF 0 B.
Ang. DFE0 GFE 0 C.
Ang. D 0 G XA

Q. E. D.

Ggg 2 P'ro-l



420 | Eucripis
- Alia Demonttratio.

B~ CE Fo

Datur hic angulus A0 D. & latera
" circa eos proportionalia : & tum.
Ef vel angulusB <E.
- Vel B > E.
Vel BX E.

Ponatur 1 Aﬁgulus B <E.

Ducatur BG, ut fiar angulus O 0 DEF
eritque P 0 R. ;

!

— Sy W,

ErgoBA—AG = ED/DE. 4.VL

- “ArquiBA—AC= ED/DF perpro. |

ErgoAG0 AC.per 11&14. V.
‘pars & totum,

Eedem modo dia&a EH. demonftra-
turangulum B non efle poffe minorem
angulo E, Ergo B 0 E &per3z. L
CXOF. —~ QED,
o LT Pro-

1
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"PROPOS\T‘ (0] VIL ~Theor. 7.
Vix allius eff ufus.

PROPOSYTH)VHI Theor .

"In trmﬂgula rectangulo ABC,
perpendicularis AD ab angula re-
to in bafinduila, fecat triangu-
lum in duo triangule ADB. ADC
que erunt & toti é' inter [e fi-

Y

i D C v

- milia.

DEMONSTRATIO. .

‘Pars1. In Tnanguhs BAC ADB. |
Ang. B eft commants,

.Ang. BAC0 ADB qma uterque re&us

b Erg0 C 0 BAD. ‘ y "‘

Ggg 3 A- |
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eiVL “Adeoque , tn:mg BAC ADB. fimiliz,"
Demde in triangulis BAC, ATYC.
. C eft communis,
Ang BAC 0 ADC quiauterque ré&, ‘ Z‘::
k3.l ——
e - bErgo B 0 CAD. U
Adeoqueatriang. BAC, ADC fi mxha.

I1. Pars. Triangulum ADB eft fimile |
ipli BAC, :
Trlangulum ADC eftfimile cxdem
BAC.

Ergo Triangula ADB. A DCinter fe ‘
funt fimilia per 21 VL quz hacnonde.
pcndet. '

COROLLARIUML

Perpendicularis ab angulo rectoin ba- t
" findu@a, eft mediaproportionalis mter ((
duo bafis fegmenta. o 2

DEMONSTRATIO.

Duomangula BDA.ADC, funtz-
: quiangula,
24.VL Ergo?BD—DA= DA/DC
Adeoque DA eft media proportlonz-
lxs inter BD. DC, .
CO--
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. COROLLARIUM.IL

Utrumlibet laterum angulum reGum
comprehendentium eft medium propor-
tionalg inter totam bafin & illud fegmen-
tum bafis quod fumpto lateri adjacet,

DEMONSTRATIO. .

+Intriangulis imilibus ABC. ADC,
aBC..—~CA= AC/CD.

Etin triangulis fimilibus ACB, ADB
" aCB.—-BA—= AB/BD.

SCHOLIUM.

In deducendis triangulorum propor-
tionibus bene notandumeft, ordine pro-
cedendum effe ab angulis zqualibus circa
#quales anguios ad equales angulos.

Pro-
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PROPOSITIO IX.

A data reia 4B imperatam |
partem abfcindere.

Poobl, L

 CONSTRUETIO. ;E

Sit auferenda pars tertia. .

1. Reéz AB fub quoli-
bet angulo adjunge reftam
AF, inqueilla fumecircino ' |
tres partes xquales AD DE,

EF,
2. Du&=z FB ex Dduca.-”. :

tur parallela- DG.- -
Dico AG efle quaeﬁtam

- el
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tertiam partem rcé’ta:
AB.

DEMONSTRATIOV

In triangulo FAB lateri F3
parallelaeft DG. - . :
ergo *FD—~ DA = BG/GA. 22Vt

Etcomponendo18, V.,
FA4—~DA= BA/GA

. & Atqui FA Cﬂ: tripla 1pﬁus

DA.

Ergo BA etiam eft trlpla.
iplius GA.
Adeoque AG eft tertia

pars linez AB,

" Hhh  Pros
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ProrosiTi.0 X.

Datam reitam AB fimiliter
fecare ac data aliareita AC /eﬁa
fueritinD & E.

Probl. 2.

\

G B

CONSTRUCTIO.

- 1. Jungantur datz linez ad A.

2, Duéta CBexpundisD & E du--
cantur duz recta DP EG parallelz lPﬁ
CB. .
Dico faGum efle qqu qna:ritur._

DEMONSTRATIO,

" In triangulo AEG linez EG. DF
funt parallelz, ‘2 quia cidem linez CB
dute fumparaﬂelz.

230, 1

Ergo
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Ergo b AF——FG = AD/DE.

Deindeex D dua DH parallela AR’

i erit DI FG <& IHO GB. ¢ L

‘@ Eritque in triangulo DHC. _

DL{.FG~IH.{. GB= DE/EC. |
Adeoque partes AF FG. GB, funt

proportionales partibus AD. DE.EC. N
Q. E. D.
 SCHOLIUM.

p . Hinc facile patet ratio divi-
dendi lineam ‘datam in quotcun-
quelibet partes 2quales: fumendo
fcilicet in linea datz adjunéta,
tot partes zquales in quot linea
e data dividenda fit : & extre-
|  mirtateslinez utrinfque re&ta con-
jungendo; fi tum.a divifionibus
intermediis ducantur reftz pa-
rallcle linez jam dultz ; illz
quafitam facient divifionem. Ex.
,  Grfithnea ABdividendain fex
' partes xquales.

Hhh 2 Con-

N

YL
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CONSTRUCTIO.

ADEFGHEB
1. Ipfi AB junge fubquolibetangulo

retam-AC,

2. Inlinea AC fame fes partes zqua-
les ALIK.KL.LM.MN.NC.

3. Ducre&am CB illique parallelas

NA. MG.LF.XE.ID.

Dicolineam AB feGameflein fex par-

tes zquales AD.DE.EF.FG. GH.HB.

DeMoNsTRATIO.
" Per propofitionem 10, linea AB feQa

eft finiliterac AC,

Atqui linca AC fe@a eﬂ in fex partes'

zquales
Ergo etiam AB in fex zqualcs partes

{céi‘.a erit.
SCHOLIUMIL
Hatid inconcinne linea data CD potem

" dividiin ratxone datatum linearum A. B,
- Con-
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Liser SexTus. 419
CONSTRUCTI1O,

1. Ex C fub quolibet angulo ducatur

re&a CE 20 datz A.

2. Etex D re@a DF, paralielaipfi

CE, &0 dazB.

3. Jungatur EF.

Dico re&am CEin K fe@am efTe in ra-‘
* tione A ad B,

DEMONSTRATIO

Intri. CKE.DKF Ergoeritper 4. VI, -

- Ang. C 0 D| CE{, A—CK = DF{.C/DK.
E 0 Faq,l & permutando

. ‘KD K K/ A—C : CK  ['KD:

'Hhh 3 P_ro-‘
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PRorosiTrO XL

C

|
B X suvenire.
CONSRUAC‘TIO. .

1. Datas reftas conjunge in angulo
re&o ABC. o ‘

. Datis

- duabus re-
{lis AB.BC -
Zemtsam pro=
portionalem .

i

2. Ad du@z re@z AC pun&um C .

excita perpendicularem CD.
3. Lineam AB produc ufque ad oc-
curfum iftius perpendicularis in D.

~ DicoBD efle quzfitam proportionalem.

ax Cor:
8. VL

DEMONSTRATIO.

Triangulum ACB eft 're&angulufn )
per conftru®. & CB perpendicularis ex

angulo reGo ad bafin duGa: que 2 eft .

media proportionalis inter AB & BD.

. Adeoque BD erittertia quafica,

Q. F. E.

+ Scho-

.

il

&
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SCHOLIUM

' SiABit major quam BC haud i mcoq-
" ¢inna erit talis

- CONSTRUCTIO.

Avv])‘B

7

1. Super AB defcnbc Semxcxrculum

-ACB.
2. Inillo accommodemr fecunda da-

ta BC.

3. Ex C demitte perpend:Cularem
CD.
" Dico DB efletertizm proportionalem

- quafitam, .

DEMONSTRATIO.
Du&a AC erit ACB tnangulum res

- Gtangulum @rlL)

. Ergo erit AB — BC — BC/BD,
pet 2 Cor. 8, VI, | .
Adeoque BD eft tertia quafita.

_Pno-v



432 EucrLipis |
PROPOSITIO XIL ™

E _ Datistribus -

' ‘retiis AB. BC.
AD quartam
proportionalem

< DE invenire. .

B A _.J

CONSTRUCTIO,

r. Datarum duas . quaslibetcunque
AB, BC colloca in direGum. s
2. Tertiam AD conjunge ad pun-
&um A, & ducreGam DB, ‘
3. Ex C duc CE parallelam BD, Z
quz produite AD occurratinE. ©
Dico DE effe quafitam quartam pro-
* portionalem, « . b

4

Probl. 4.

C

A

" DEMONSTRATIO.

: !
In triangulo ACE lateri CEdufa eft 5:
parallela BD. . o
Ergo a AB — BC = AD/ DE.
Adeoqueerit DE quarta proportionalis. ;¢

QEF -

azVL

Alia
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Alia Conﬁrq&io.

w >

R o

G B ¢ F

Datx fint tres linex A.B.CD, quxcftvel <
vel > A. . .

1. LinezEF 0 A junge FH 30 B fub quoli-
betangulo, ducaturque EH.

2. InlincaFE fume FG L tertiz CD. & ox
punéto G ducatur GK parallelaipfi EH.

Dico lincam FR effe quartam quzfitam fil.
FK fupra H, fitertiaCD fitmajorprima A: At
veroFK infraHfitCD > A, -

DEMONSTRATIO.

Facile ex conftructione patet triangula EFH.
GFK effe fimilia: quare erit per 4..V],
EF — FH = GF ; FK,
) Hoceft
A~— B =CD/ ad quartam FK..

L 'Iii C Pro-
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N

bl 5.  PROPOSITIO X]IL

Datis duabus rectis AB. BC
mediam proportionalem BD in-

Venire. ‘
A\
A

A EB ¢

- CONSTRUCTIO. '
1. Datas lineas AB.BCcollo-
ca in direftum.
2. Supertota AC defcribe Se-
micirculom.
3. Ex B excita perpendicula-
rem BD ufque ad Semicirculum.
Dicoillam efle mediam quz-
fitam. -

bl

;10



LiBER SEXTUS. 435
: DEMONSTRATIO.

Du&is AD. DC. erit ADC
triangulum reftangulum quia
aangulus ADC eft re&tus. Etasut,
inea DB eft  perpendicularis '
¢x angulo re&to ad bafin du-

&a; quaz veft media proportio- |, ,-¢,.

nalis incer AB. BC. . w8
Q F. E.
 SCHOLIUM.

. Quzvis re&ta a circumferentia

- ad diametrum perpendiculariter

dulta, eft media proportionalis
incer fegmenta diametri, .

-

Ll 2 Pro-
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Prorositi0 XIV.

1. Parallelogramma zqualis
X.Z. que unum angulum O wni
P zqualem babent; etiam late-
r& circa #quales angulos habent
reciproce proportionalia. (hec eff
ABad BGut EBad BC. '

2. Et fi latera habent recipro.

ca, parallelogramma

lia.

Junt equa-

X oY\
A BPF N7
z

De.
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w| = DEMONSTRATIO.
1Pars. Par.a X — Par, Y= Z/Par. Y, a7 V.

7] AqiX—Y= AB/BG) |
‘[ © Et Z—Y= EB/BC.|"
M.

it - Ergo fabflitutisiftis rationibus,

4| AR —— BG = EB/ BC.

ol 2 Pars. AB—BG= EB/BC.
i Atqui AB—BG = X/Y. .
o Et EB —BC= Z /‘Y.}I' VL.

Ergoiftis tationibus fubftitutis. \
XY= Z/Y. |

Adeoqueb Par: X 20 Par: Z, ’
. : o b V.

\

. o . Hig Pro-
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Theot PRrRorosiTi0 XV,

e 1. < ZEqualia triangila X. 7,

o Vide que unum angulum O uni angulo

e P aqualem babent 5 etiam latera

em - eirca #quales angulos habebunt re-

ciproce propertionalia. (huc eff AB
4dBG,ut EBadBC. .

2. Et filatera fic habent reci-

proca, triangula funt equalis.

. DEMONSTRATIO.

Duis re&is AC. CG. GE.

hzc eft omnino eadem cum

s34.1. precedente; quoniam striangu-
; Ja funt femifles parallelogram-
morum, & triangula cum paral-
lelogrammis eadem habent late-

ra quz demonftiationem ingre- -

\

diuntur.

Pro-
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. /
-ProrosiTtio XVL Theor.
I,

1. Siquatuorreite A. G.F. Bproportio-
nales fuerint, reGangulnm [ub extremis A
& B. erit aquale reébangulo (ub mediis.

2. Et fi retangulum (ub extremis fit
equalerciangulo fub mediis, illa quataor
relle proportionales erunt. "

DEMONSTRATIO,

1 Pars Fiat T3 AC fub extremis &
FG fub mediis : - illa habent angulum
A 0 F, & latera reciprica , nimir:
AB ~— HF = reciproce FE | BC.
Ergoillaala {unt 2qualia.

2 Pars, (la AC, FG habent angu-
lum A0 F. & funt zqualia: b Ergo
habent latera reciproce proportionalia,

Pné-

i

"

B . ’
) ’ »E . G
b ™
c! | l ]
By E-
AGED '

arg. VI.

b4 VL
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. PROPOSITIO XVIL
Theer. 1. 8 tres linee A. F. B. pro-
portionales fuerint , rectangulum
fub extremis A & B erit equale
quadrato medie F. :
2. Et [i vectangulum [ub ex-
tremis fit #quale quadrato medie)
N tres ille reiie proportionales ¢-
rint. o
od
'F

H

1]
D i
| |
| _ |
A 6 ¥

[

. Wl i

I
AGFB
DE M_ONSTRATIO.
.1 Pars, Fiatfubextremis™ AC, &
a2 media 0 GE. Qua quia habent an-
alum A 0 G & latera reciproca fcilicet
AB — GF — FE.hoceft GF / BC.
o €runtinter fe zqualja. )
2 Pars. TlaAC.GE funt zqualia &
habent angulum A 2 G. Ergo® habent
Jatera reciproca. .

oy ————

arg. VL

* Pro-
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SCHOLIUM.

A : Ex hac
4 : -propofit: -
& prace-
dente 8
o facillime
N demon-
{tracur-
"Pr.g7.L
hoc mo-

do, -

D - 1L ) D
" PREPARATIO.
Super BC conftituatur OBE, & ex -

A ducatur AL parallela BD vel CE. ‘

DEMONSTRATIO.
Lme:e BC. AC. CX funt proportio-

nales. per8. VI

Ergo BC CK D OAC.
=3 EK. ‘
Demde Lmee BC. AB.BK. -funt Proportlonalcs
Ergo —=BC BK 0 [JAB |
. T LB \ 17. VL A.
Supra 2 EK 130 DAC/ L
Tl EK LB DO AB—-DAG
"B B . Kkk Pro,
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Prorositio XVIIL , b

Probl.
bl 6 Super data reds AB defcribere poljgo- | .
num ABHIK, quod dato polygono CDEFG
. fir fimile fimiliserque pofissm. ]

CONSTRUCTIO. &

1. Datum Polygonum re&is FC.FD

. divide in triangula.

032.L 2. Super AB factis ‘angulis # BAL
ABI zqualibus angulis DCF. CDF. e-
bj.L Htb tertius 2qualis tertio, adeoque ctri-
¢4VL angulumIAB fiaile triangulo' FCD.. I
. Fodem modo fuper lateribus TA:

1B, fant triangula IKA. IHA. zquian-
(imilia triangulis FGC.

-

gula, adeoque &
FED. |
Dico ABHIKefle polygonum quafitum, "
DEMONSTRATIO.
Pro angulis. I ;

Facile patet per conftru&ionem angu-
. . S los =



.......
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los unius polygoni efle zquales angulis al-
terius, nim, !

K m G.
TresadI 0 adF tribus,
H 0 E

Duoad B 0 ad D ducbus,
Ducad A 0 ad C duobus,
‘Ergo omnes anguli funt zquales, adeo-
zuc dgo polygonafunt zquiangula, &
militer pofita.

. Pro lateribus.
~ Intriangulis imilibus IKA, FGC: ut
& IAB,.FCD.
Erit KA—AI= GC/CF,
Et BA— Al=DC/ CF}4' Vi,

- Ertper11.&16.V.
KA——AB= GC/CD,

Deinde in triangulis {imilibus IAB,
FCD. ut & 1HB. FED.

Erit AB—BI = CD/DEF. . VI

Et HB—BI—ED/DF 4 V"

- Ergoperri&16.V:
AB--BH= CD/DE.

Et eodem modo demonftratur latera
circa reliquos angulos effe proportiona-
lia: Ergopolygona funt fimilia.

- Kkk 2  Pro-
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™oy - PROPOSITIO XIX.
Similia triangula ABC.DEF

inter fe funt in duplicata ratione
laterum bomologorum BC.EF. |

o]
o]
1

Sit BC < EF.

Ipfs BC. EF, fat 3 tertia propor-
g1 V1 tionalis BG. eritque f

}

DEMONSTRATIO. /
{

I

l

Def V. BC — BG binduplic.rat, BC/EF
VI Atqui BC-BG°'— tr:ABC/tr: ABG
[l § .

drry. Ergo Trx.-mg ABC d — Triang: ABG
in dupl: rat: BC /EF.

Atqui triang. ABG 0 tmng.DEF.
ut.mox patebit, . - .

E rgo )
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Ergo triang, ABC ——triang, DEF,
in dupl rai: BC/ CF.
ond autewn fit triangulum ABG 0
DEE, hoc modo viderelicet.
In trlanguhs fimilibus ABC. DEF.
AB—BC= DE/EF. 4.VL "
- . Et permutando.
AB —DE = BC/EF. 16.V.
Atqui per conftru&ionem.,
BC—-—I.F = EF/ BG. -

Ergo AB—DE = EF/BG. 11.V,

Adeoque- triangula ABG. DEF ha-
bent angulum B E, &latera circail-
lum reciproce propomonaha Ergo

funt ¢ zqualia. cx5. VI -
: -Sit deinde BC 0 EF
Intriangulis fimilibus ABC. DEF. :

AB—BC — DE.: EF.
- Atqui BC 0 EF per propofitionem,

"Ergo fAB 2 DE. £ 10v.

Adeoque tnanoula ABC, DEF inter
fefunt zqualia,  *

“Atqui Ota BC &.EF etiam funt- xquaha.

Ergo triang. ABC —. tnang DEF
= GRC;OER :

Kkk 3 At
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Atqui_ratio Citorum BC. EF. eftea.

dem cum ratione dl}PﬁC&ta ipforum late-

rum BC. EF, ut {upra diGum eft ad
10.Def. V. o

Eigotriang. ABC — triang. DEF
indupl: rat: BC / EF.

COROLLARIUM.

0 g9 |V

Sitreslinez A. B. C. fuerint propos-
tionales, erit triangulum X fupra primam
ut triangulum Y priori fimile fupra fecun-
dam , ut prima linea A ad vertiam C.

DEMONSTRATIO.

- Tres linez A. B, C.Tunt proportionales,

beev. ErgoA — Caindaupliicata ratione A/B.

big. VL Atqui X — Y betiam in dupl: rat: A/B.

s Ve _ITirgoX-—-YC:A/C. . QD.E

I’no‘- |
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ProprosiTIO XX.

* 1. Polygona [imilia ABHIK.
CDEFG dividantur in trian-
gula, que [unt numero equalia
Similia & totis homologa.

2. Polygona inter [e funt inra-

* tigne duplicata laterum homologo-

rum . AB.CD.

DEMONSTRATIO. -
1 Pars: Du@isre@is IA.BA, ut&

Theor.
14

FC.FD. polygona erunt divifaintrian- '

ula, ,
Quod autem illatriangula {int numere
2qualia, patet ex Scholioprop.32. L
quia nim,.polygona zque multa habent

- latera, :

Quod fint fimilia fic grobatuf.

“In
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" In triangulis IKA. FGC, [
Ang K 0 G, &latera circa illos pro- . f

portionalia,
Ergo triangulum 2 IKA, eft zquxan-

i

gulum&fmchGC : ;

" “Fodem modoin tnanguhs IHBFED,
Ang.H 2 E, & latera circa illos

propomonaha j
Ergo triangulum IHB eft :zgutangu N
i
i
i

" a6. VL
- b4 VL

lum & fimile FED. .
Dcmdcang KABD GCD -
Kal 0 GCESS Ly

TABD rCD. ] i’
Simili modo IBA 2 FDC. : ’
Ergo tertius AIB 0 CED.

Ergo triangulum JAB eft xqulanau /
lum& hmlle!-CD { t
|

Quod fint totis homologa , hoc eﬁ
quod ita (it quodlibet triangulum in uno
polygono ad fuum correfpondens in alte-
so. Ut totum polygonum ad totum po-
Iygonum > pateb!t ex parte fecunda,

2 Pars, Triangula IAB, FCD,pro- - |
bata funt fimilia, -
V1 Ergoc]JA —~FC: AB/CD.’ |

Ut &-1B ~~FD = AB/CD. .
'Ium. ,
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Tum. .

taratione laterum TA. FC:

i _ hoc eit AB. CD,

Et triangula IAB. FED din duplica-

' ta rationg laterum 1B. FD,
hoc ¢it AB.CD.

Ut & triangula IAB. FCD in dupli-
cate ratione laterum AB.CD,

—_—

Ergoe omnoia triangula unius polygeni
ad omnia triangula alterius polygont funt

* in duplicata ratione laterum homologo-

rum AB. CD. ‘
Atqui omnia triangula ilterum poly-
gonorum conftituunt tota Polygona,
Ergo ipfa polygona funt 1n duplicata
ratione laterum homologosum. AB. CD,
" Cum autem etiam fingula triangula
unius polygdni ad fingula triangula alte-

I Triangula aIKA. FGC. funtin duplica. dsg. v1.

eV

rius polygoni habent rationem duplicatam

eorundem laterum AB. CD; patetifta
triangula totis polygonis efle homologa,
E

" COROLLARIUM.

Si fueriat tres re@ = pro;ﬂtionalcs;

polygonum fuper prima defcriptum fe ha-
bebit ad fimile polygonum {uper fecundas

b Ll VCl
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* vel polygonum fuper fecunda fe habebit
ad polygonum {uper tertia, ut pnma
gropomonahsad tertiam, .

DEMONSTRATIO.

Hazc eft fere eadem cum demonftra-

tione corollarii prep: pracedentis,

SCHOLIUM.

Coms~

1

-
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Commode hic_demonftratur
haud inelegans Theorema.
Similium polygonorum X &
7, circuitus ABCDE : FGHIK,
cum lateribus homologis A & F,
{unt in eadem ratione.

DeEMONSTRATI1O.

A—F= A/F)

B_-G= A/F.

C-_-_H=B/G.
hocelt A/ F.

D. = C/H. {Def.1.VL
hoceft A/ F. :
E-—~K=Dy/L

hocelt A/F.

)

Ergo per12.V, additis omni-
bus terminis primis, ut& omni-
bus fecundis

AfBIGIDIE - FtGIHIITR = A} I

N -

hoceftcifenitns p¢~  adcircuitumZ,

" QE D

LIl a Pro-
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Pnoposn‘a 0 XXI

. Figure ABC. GHI, que ¢i-
dem f; gure DEF funt fimiles;
e é' inter [e / rm/e.r erunt.

. Theor.ry
D .

\ NN

CH IE .F

DEMONSTRATIO. .

AngulusA:x)D:!)G o
B E »H f
Co»Faol |
- Ergo figurz ABC. GHL funt
quiangulz; & habent lateracir- |
ca zquales proportionalia , quia
illa habent proportionalia lateri-
yi Dt bus figarz DEF Ergo # funt
fimiles.

Pro-
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i PROPOSITIO XXII.  Theori6

I. Si quatuor reéle AB.CD. EF, GH.
WA propoytionyles fuerint , figure fimiles ABI,
wi] CDK¢ LF. NH proportionaleserunt,

', 2. Bt fi aredislinea figure [imiles de-
feripte fint; iftevedle proportionales erunt.

ANATH

¢ DE FG H

b S o

DEMONSTRATIO.
PARS 1L
" Date funt AB——CD~ EF IGH.

Tr. ABI (3) ——Tr.CDK in duplic.rat. AB/CD. a19. VL

. : hocet kF / GH.
Atqul OLFb —-——[INH etiam in d.r. EF/ GH, b 20. VL

Ergo. )
it Tr.ABI () — Tr.CDK — [JLF ;O NH. ewV.

3 PARS 1L
AL ——CDia fabdup. rat. Tr. ABI , Tr. CDK.
{ . hoc et OLF/OONH.
Atqui EF——GH etiamin fubd. + O LF /[ NH
. Ergo.
Ll 3 Pro.

7
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PR orosiTIO XXIIL

D C H xw-
C I . : angula .
A

Theor, 1y

paralielo-
B G gramma
_ 4B, BF.
H inter [e
babent
I mian;m,
compofi-
K E F e
il raiioni-
bus laterum AB ad BG ¢ CB 4d BE,

DEMONSTRATIO.
Fiat AB — BG = Hqualibet/ L
Ft CB—BE=1 / kK .
Erit ratio Had K compofita ex rationi-
bus AB ad BG & CB ad BE. vide dicia
ad 5 Def. VI, -

Demonftrandum ergo eft effe paralle- |

logr. AC—BF = H/K.
Quod fic probo. ' '
AC——BH=(5)AB/BG. B ——DF (2= CB,BE.
H —— 1=(b)AB/BG._ 1 ——K (b)= CB/BF
ErgoAC—;-—BH(c):H/l. BH——BF =1k

Ergo per1r, V.
arVL AC—H= BF/K.
c.,gff,, Etpermutando 16, V.

&1 Ve _AC—-BF: H/K. Q.E.D.
‘ PRo-



)

Liser SExTus.. 45§

Majori cum
facilitate &
cum apparatu
minori  ea-
dem propofi-

 SCHOLIUM.
D C
51 3
{12

K B
Eixal
E

Gtio demon-
ftrabitur  in

numeris 5 fi
parallelo-
gramma AC.
BF ponantur
reGangula,

Sit [:lx AC latus AB 0 5.
BCX 3.
¢Erit Area 0 15,
Demde.__,hBF latus BGXO 2, -
. Latus BE X 4.
¢ EritArea 08,
Ergo = - —TBF = area15/ar. 16
Atqui ratio compolfita ex rationibus 5

e Def.
1L

ad 2&3ad 4. etiam dat 4 g feu ratio- 4. peg

‘nem 152d 8.

Ergoratio JAC {3 BF eft com=

pofitaex dicis rationibus 5

Q. E. D.

adz&sadzf.

Pras'

VL
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Prorositio XXIV, - |
Theor.18 g

In omni pavallelogrammo Al,
parallelogramma FK. HE, que
circadiametrum funt & toti AC
& inter (e (unt fimilia.

A F B
; N

. tx 1 -
o= | |
D. E , I |

DEMONSTRA‘SO-
Intriangulis DAB & X.
Angulus O eft communis.
a29.I. S0 T.
$332. L Ergo Yt 0 C.
" Adeoque triangula DAB & X funt
zquiangula & fimilia, . |

Eodem
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Eodem modo probatur trian-

gulaDIB & Z effe fimilia.

ErgoAD DB— HD/DG
Er DB__DI = DG/ DEMVE

Eritque exzquo22. V.
AD--DI= HD/DE.

Stmiliter etiam probatur reli-
qua latera efle proportionalia :
Ergo Parallelogrammia AI HE,
funt fimilia.

©

Eodem modo etiam demon-

" ftratur AL& FK eflefimilia.

Ergo HE & FK *funtinter fc car. VL

~ fimilia,

Q. E D,

Mmm  Proe
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poit. . PrOPOSs1T1O XXV,

Conflituere reétilineum L, quod
(it fimile [imiliterque pofitum da-
10 reclilineo A, & equale alters
dato B. :

FaYA
o | 11/m

G
¥ EKjp N

CONSTRUCTIO.

1. Ad dari re@ilinei A latus
2451 CD, fiat—=CE D *ipfi 4. |
bs L 5. SuperDE fiar ZDKD B.
: 3. Inter CD & DG quzratug
£ 13. V1. e media proportionalis DH.
4 Super DH feu ipfi zquali

IN, defcribatur reétilineum’ L
N . . l_



LiBeErR SEXTUS 4.}9‘ .

Jfimile ipfi A, g v,
Dico L efle rectilineum quz.
ficum. )

DEMONSTRATIO.

Per conftru&tionem funt pro-
portionales CD. IN. DG.

Ergo= CD—-DG= A/L. e Cor.
AtquifCD—DG = TICE/3DK. 19.¥k
1L.VL

Ergqu-—L:: ECE/:DK. gIL YV,

Atqui A 2CE.
Ergo Loz DKo B.

- Cumautem L per conftrutio-

‘nem fic imile A, patet L effe re-

&incum'quzficum,

Mmm 2 Pro-
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PROPOSITIO XXVI.

Theor.19 _

B_E F C  Parallels-

gramma fimi-

babentia com-

o munem angy~

A b lum B, circa

eandem diametrum BD confifunt.
DEMONSTRATIO.

Si adverfarius neget diametrum BD
“tranfire per I, tranfeat per aliud punGum
H: tum duéta HE parallela BA. -
a2q v1 Erit BA2— AD= BG / GH.
b per Atqui BA®—AD — BG/ Gi.

propol.
Ergo ¢GH 0 Gl Pars& totum,
¢7-vel - quod eft abfurdum.

""" Ergodiameter non tranfit per H, Ea-
dem autem demonftratio locum habet in
omnibus pun&is linez GI, quandiu fc:
inter H & Imanet aliquod intervallum ¢
Ergo univerfim concludendum eft dia-
metrum tranfire per punGum angvlare I
adeoque duo parallelogramma AC. GF>

" circa eandem diametrum confiftere. (

Q. E. D.

Pro-
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PROPOSITIO xxvir. xxvirr. XXX,

He prolixe, tyronibus difficie
les , & nullius fere afus ﬁmt.

PROPOS ITIO: XX X. P1ob. 10,

c B -~ Propafi.

: tam re-

I e Mitam AB
: extrema

ac  media

D E A ¥ ratiome [e-
care in G.

CONSTRUCTIO.

Divide2 ABinG, ut "fubtota AB
& minorifegmento BG fit 30 0O majoris
fegmenti AG.

Dxco fa&um cfle quod quaritur.
- DEMONSTRATIO.

T AB.BGXODOAG.AG.
Ergo 17. VL
'Latera funt reciproce proportionalia. h.e,
~AB — AG = AG / BG.
Adeoque blinea Ain media & extre- b s Dek
ma rationg fe&aelt.
Mmm 3 .~ Pro-

arl, 1L
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ProPOSITIO XXXI.

Si a lateribus trianguli retan-
guli BAC, figure fimiles quecun-
que defcribantur , erit illagus an-
gulo reito A opponitur aqualis
dudbus reliquis (imul [umplis.

DEMONSTRATIO.

Figura fuper AB. AC. BC. popuntur
fimiles; ergo ahabent inter {e rationem,

" duplicatam laterum homologorum AB.
AC. BC, hoc eft inter fe funt utCt2

AB.AC.BD. .
Atqui Jaita funt inter fe ut fit

O BCb Otis AB: AC.
Ergo figura {uper BC 0 figurss fuper
AB.AC. » Scho-
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SCHOLIUM I
Quod in prop. 47.1. demonftratum

" eft de folis quadratis  hic univerfim ap-

plicatur quibuslibet polygonis fimilibus.

SCHOLIUM IL

Potefll hzc propofitio genemliter, ut
etiam involvat prop. 47. L. hoc modo
demonftrari, :

Sunt proportionales per 2 Cor. 8. VL

BC.AC. CK Ur & BC.BA.BK.

Ergo per Comil. 20. VL.
Fig.abBC — F'g.ab AC= BC/ CK.
Fig.abBC —Fig.abBA = BC/ BK.

ey

Et invertendo.
CK—BC= Fig.abAC (fig.abBC.
BK— BCZ= Fig. ab BA /fig.abBC.

Eritper2. V.
BK-.KC__ BC=; Fig. abAB -1
" Fig.abAC, 4 Fig.abBC, '
AtquiBK—-KC X BC.
Ergo Fig.ab AB& AC 2 Fig.abBC.
Quare fiifta ﬁgurz funt quadrata, erit

| prop- 47. 1.

Sivero aliz figure fimiles erit 31. VI,
' Pre-
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PRQP~ostrlo XXXII.

Si duo triangula ABC. DCE
ad angulum C conjunita, duo la-
tera-AB AC habeant parallels
lateribus ‘DC.'DE. & lateracirca
angulos A.D. proportionalsa; tum
reliqua illorum latera BC. CE,
unam facient lineam reiam.

AN
B/ /\
(& } )

DEMONSTRATIO.

Angulus A » , ACD, propter
parallelas AB. DC. '

‘Angulus D : ACD, propter

parallelas AC.DE.

Ergo'a:;g' AD.
-Cum autem latera circaangu-
los A & D fine proportionalia,
, erit
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 €rit triang, YABC zquiangulum u6.vs

triang. DCE.

Adeoqueang. ABC 0 DCE),
_ Ang. A ACD.)A‘

Ang. A & ABC o toti ACE\ A
ACB AcB ™ .

-

~ Tresang. A. ABC. ACB »
duobus ACB. ACE.
cAtquicres A. ABC. ACB » ¢3**
2 Retis. ‘ |

-

Ergo etiam duo ACB. ACE
0 2 Redlis.

Adeoque BC. CE fibiinvicem -
¢ jacebunt in direftum. dig L

Nnn . Pro-
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Theer.22 PROPOS 1T1O XXX“I.

1. In equalibus circulis angu-
li frve ad peripberiam A & E,
Jive ad centra D & H, funt 1n
eademralione cum arcubus quibus
infiftunt BC. IG. o

2. Et Seftores BDC. FGH,

‘eandem cum arcubus babent ratio-
"é‘m.

A

DEMONSTRATIO,

Pars L.

Si anguli D & Had centra fint
xquales; eruntarcus BC, & FG
ctam (26. 111} jnter fc xquales.

Fiat
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vy FiatjamangulusGHK 0 FHG -
il adeoque FHXK duplus FHG hac
i ¢ft BDC. ‘
'; ‘wgg Tumarcus GK erit 0 FG (per
, ol eandem 26. 111) & torus FGK
J# duplus ipfius FG hoc BC.
¥ odem modo i fiat arcus KL
: 0 GHK { FHG.0 BDC adeo-
. Fif que FHL triplus BDC, etiam
W probabiturarcum FGKL effetris -
plum arcus BC.
Ergo hinc univerlim concludi-
mus 1 anguli D.&H. fint zquales,
I effe arcus BC. FG &quales : Si
7\ - angull D & H fint inzquales,
etiam arcus efleinzquales, & hoc
K juxta quam libet multiplicatio-
nem. ut nim. {i H ficduplus D
etiam arius FX ficduplus BC: fi -
angulus A fic triplus D. & arcum-
FUKL & ipfius BC fiteriplus: &
0, ficininfinitum: id quod idem et
acangulos cum arcubuseffe inea-
- dem ratione. ‘
ft " Et quiaanguli A. E. fantfemif-
5 ‘Nnn 2z fos
Jes: - ‘
1t -
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fes angulorum D. H. ctiam ill |

cum arcubus eandem habebunt
rationem.

| PARs 2.. ",

" Hzc'ex prima parte facile de- |

ducitur. Seétorum DBC. HFG:
anguliG & H funt zquales: ergo
arcys BC.FG: &latera DB. DC.
zqualia HF. HG: ergo fifuper-
ponantur congruent: Ergo Secto-
res DBC. HF Gerunt zquales.

Similiter fiangulus GHK (it 0
F HG': fe&ores congruent, adeo-

que Sc&tot GHK X fe&ori FHG .
hoc BDC :Ergo fe&or FHK du -
Pluserit fetoris FHG £. BDC.

Eodem modo fi fic angulus
FHLtriplus D, erit arius FGKL
triplus BC: adeoque Sedtot

FHLXG triplus fe&oris BDC:
- &fic ini‘nﬁni;’u‘m,‘ "Q.E.D. -

FINTIS,




