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PREFATIO
A D

LECTOREM.

: ELcmenta demonftrare aggre-

dior Euclidis, Hluftris Ma- -
thematici , ‘qui tam propriis in-
ventis, tum abaliis inventorum,
quz pallim difperfa jacebant, col-
le&ione & jufta ordinatione Ma-
gni adeptus Geometrx nomen,
de omni Mathefeos optime me-
ritus eft ftudio: id quod abunde
teftatum faciune rot do&iflimorum
virorum commentarii, quibus
hzc Elementa , quorum utilicas
paucos latet, per multacelebrata
fune fecula.

Admirandz fane funt Theo-

num, Proclorum ,  Commandi-



PRAFATIO.
norum , Clauiorum , Bettinorum,
& aliorum nominis haud obfcu-
ri  Mathematicorum lucubratio-
nes, quz adeo fertiles funt ac
dilucidx, utuniverfz Mathefeos,
quantum imo plus quam fufficit,
exinde depromiqueant fundamen-
ta. Quare ego, neactum agere
videar & aliorum {folummodo re-
petere dicta, quod rem iplam
{pectat & hujus Opufculi, quem
intendo, fcopum paucis eloquar.
~ Omnium Mathematicorum, qui
in horvm Euclidis Elementorum
dilucidatione & demonftratione
pofteritati fuam probare {ategerunt
induftriam , non una eademque
obfervatur methodus ; aliis qui-
dem veterem & ab Euclidetradi-
tnm nobia fervantibus °fdi.-“°‘1“i
i . alus




PR A FAT 10"
aliis vero non mordicus ifti ‘or-
dini inhzrentibus, fed veritatum
its comprehenfarum maxime: na-
turalem contemplanribus conca-
tenationem, Ego negle¢ta pofte-
riori hac demonftrandivia, illo-
ram , qui Clariffimi Geometrz
authomatc ducuntur & veneratio-
ne , caftra fcquox ; in quorum
partes me vel unica hac trahit ra-
tio, quod illis, qm horum Ele-
mentorum notitia jam quodam-
modo funt imbuti , ad fubhmxo'
ra Veterum Mathematicorum e-

-volvenda opera faciliorem longe .

{uppeditare mihi manuducionem
videantur& aditum, Licet ab al-
tera parte minime fua lande defti-
tuendi fint, qui liberiorem i ineun-
tes viam & rerum iplarum, quan-

A 2 ' tum
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PRAFATIO.

tum fieri poteft , naturalem fe-
quentes du€tum, proprio ingenio
& ratiocinio litare  maluerunt
quam Veteris jurare in Verba Ma-
giftri. o o
~ In quo laborum genere haud

poftremo loco collocandi, funt
clariffimus Chtiftophorus Stur-
mius & Ignatius Gafton Pardies,
quorum alter natione Germanus
" in {ua Mathef1 enucleata , alter
ex Galliis ortum ducens.in fuis
Elementis Geometriz, non{olum
~ Euclidis omnibus, verum etiam
pracipuis Apollonii & Archime-
dis demonftratis theorematibus ,
haud exiguam {ibi apud pofteros
gratiam conciliabunt & laudem.
Cum autem hzc Methodus , m
modo dixi, nos ab Antiquorum

de-
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demonflrandi fontibus  alienos
reddatnimium , prefcriprumEu-
clidis potius quam alium fequi
placuit ordinem ; cui tamen' me
non ita mancipare in animum in-
duxi meum, utillum ullo inlo-
co invertere nefas duxerim : - Si«
quidem Benignus comperiet Le,
&or me non raro in demonfiranda
aliqua propofitione {equentem &
nondum -demonftratam vocare in -
auxilivm; quam tamen transpo-
{tionem haud mediocrem affer-
re facilicatem non minori cumy
brevitate conjunétam videbit is,
qui infpicere dignabitur noftram
demonftrationem ad g Libri Ipro-
pofitionem , eamqué conferre cum
Clavio, aut aliis, qui huicPro-
pofitioni multo plus quam aleero
- A 3 tanto
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tanto ‘longiorem accommodarunt

demonftrationem; cujus prolixi-
tas multorum tyronum vel maxi-
mam in difcendo frangit conftan-
tiam; prazrerquam quod fuz de-
monftrationi immifceant xquali-
tatem angulorum infra bafin, cum
dao xqualia producta fint latera:
guz tamen zqualitas iftius Pro-
pofitionis primarium minime fa-
eit-fcopum. Cui malo ab omni
parte "noftram demonftrationem
remedium afferre putamus. Nec
huic tranfponendi methodo fcru=
pulum Mathematicorum fgir ri-
gor, qui Paralogifmos, Princi-
pii petitiones & fic dictos Circu-
jos evitandi ftudio omnem {uam
vim referens acceptam, priorum
per pofteriora haudquaquam ad-
o mit-
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mittit demonftrationem. Sic e~
nim noftris ordinatis’ demonftra-
tionibus, ut propofi tiones prace-
dentes ope lequentium demon-
ftracz, barum demonftrationi vi-
ce verfa non iterum inferviant,
in iftum fcopulum impingendi
ne minimo quidem laboramus
periculo. Czterum ipfis Demon-
ftrationibus Methodum Algebrai-
cam applicuimus quodammodo;
ita tamen uc a tyrone debitam non
relpuente attentionem facile intel-
ligi poffint ; prafertim fi pagi-
nam, quam fignorum , quibus
utimur, dabimus interpretem &
huic prefationi immediate fub-
jungemus infpicere noa recufave-
rit: quo fatto totius plurimarum
propoflitionum  demonftrationis
5 ‘curfum

7
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curfum nullo negotio ftatim com-
prehendet. - '
- ‘Problematum quidem conftru~
¢tiones ira difponimus, utfingule
illorum partes vel primo diftin-
guantur intwits 5 Theorematum
vero propoficionem ftatim diftin-

&a, f1que delideratur, excipit

- praparatio, quz claram ac per{pi-
cuam comitem habet demonftra-
tionem, ut ficomnibus & Proble=
matum & Theorematum partibus
fatisfactum ficabunde. Quid au-
tem porro in fingulis Libris, pre-
fertim quinto, prefticum fic, non
meum {ed zquum Benigni Lecto-

risefto judieium. Cujus tamen fi-

duciz eam non poftulo interpreta-
tionem, ac fimihi ipfi perfuadere
velim provectiorum ad alteriora
3 : afpiranti




PREFATIO.
afpiranti nihil hic defiderari curio-
fitati; cum non ferculadoGorum
palato grata virorum condire, fed
Tyroaum Mathematici ffudii cu-
pidorum vota qualicunque hoc
meo implere labore unicehabeam
infcopo; quem fi mihiaflequide-
tur, tum{ubidoneaforma edito-
rum, quorum jam diu laboravi.
mus inopia, exemplarium defe-
.&um [upplendo;tum quam. pluri-
mas horum Elementorum propo-

fitiones noxio -prolixarum nimis

demonftrationum nudatas invo-

lucro, inclariorem, uc{pero pro-

ducendo {ucem; abunde futurum

puto,” quod mihigratuler. Hifce
vale, Benigne Lector,& fi quid hoc

opulculum contineat proficui, in

tuum verte commodum.
* " Ex-



BEXPLICATIO
N OT A RUM

. NE Tyronum in demonfirando

ardori vel minimam injicia-

mus moram, datamin Prefatio-
ne liberamus fidem, illique nota-
rumac [ignorum, que demonfira.
Lionam brevitali infervire fecis
mus s fignificationem [ubjungimus.

1.

Nota 0 fignificat equalitatem
ut A0 B, sdem ef} ac fi dicam A.
eft equalis B. _

2.

Nota < indicay majoritatem
~guare fioccurrat A < B, intellige
Aeftmajor quam B. -

3.

Signum > minorjtatem expris

‘mit: gquare 4> B fignificabst 4

eft minor quam B,
4. Nota




- Explicatio Notaruni.

4

Nota - wvel plus fgnificat
Additionem 5 adeog. A B, idem
fit ac Acum B, vel A & B fimul;
wel Bipfi A addendumeffe.

. 5 S
Nota ~— fen minus (ubtraitio-
wem dicit . ut 4+ B fignificet
A minus B: vel A dempta B;
wel B ab A fubtrabendum effe.

6.

Sioccurrat alicubi bac formula.
‘A 0 B\ ,

D » c/A L

intelligendum ef} abuna parte A

& D debereaddi, usetiam abal-

tera parte C addendum effe sp/i B :

& tum priorem [ummam A -\ D

effe equalem pofteriori B - C.

per Axioma [cdlicet primam.
‘ *2 Sé




Esxplicatio Notarum,

)
Si vero fefe offerat talis defi-
gnatio
Ao B‘?S
D x» C
A-—-DxB-—-C.

illa ﬁgmﬁtab't ab una parte ‘D
. fubtrahi debere ab A, ut & abal-
tera parteC g B, & tumprimum
refiduum A D pofteriori B ——
Ceffe tquale

8. .

Eadem formula etiamnon rare .

occurret applicata fignis <& > .
hoc modo.

A<.'B{A
DaoC(
A - D<B—,~C.‘
i
DaogfA '
'A»—}—AD.'>B . C.

&




Explicatio Notarum.

& tum intelligendum eff poft fa-
étam additionem [ummam A D
effe vel majorem in figno < wel
minorem in [igno > quam fumma
B-1C.
Nec aliter fi loco)) A occnrar)
S wel 8 (demotabitur refidusm
A——D effe majus in figno <vel
" munus in figno > quam refiduum
B C.idquod ex numero 7 [unms
ducit fundamentum.

. 9’ . .
3i in materia proportionum [
offerat.
A —~ B = C/D.

Vel in numeris
4 — 8= 37/6.
denotat quantitatem A [efe habe-
re ad B, ficut C fé habet ad D:
velnumeram 4 [e babere adnume -
ram8, ficut 3ad 6. adeoque ifla
quatuor effe proportionalia.

*3 10. Li.



Explicatio Notarunt.
10.

Litera X cum duobus punciis
utrinque notata hoc modo -x - .
[fignificat multsplicationem : ut fi
occurrat A -x- B, defignar A
per B multiplicandum effe, ut ita

fiat rectangulum AB. Eodem mods

4 -x- 8 fignificat 4 debere muls
tiplicar: per 8: que tamen mul-
tiplicatio non [emper abfolvitur »
ut clarius pateat ex quanam mul-

tiplicatione aliquod produltam fit .

gemmt K.

i1.
Nota 0, cujus omnia latera

funt zqualia, [ignificas Quadra-

tum: ut O AB iaem eff ac Qua-
_dmtam AB. _ :

12.

Nota 2, cujus latera fumt in-
£qualia , denotat Parallelogram-
mum Reltangulum, vel fimplics-

S ter

Cme ‘\4‘_



ExplicatioNotarum.
‘ter Rellangulum; ul [fi occurrat
. ZCD, idem erit ac Rectangu-
lum C‘D : .

13. . ,
Nota ) [ignificat radicem ali-
cufus quantitatis ; ut ) AB, de-
notat ex AB extrabandum effe ra-
" dicem: fimiliter Jx2valt, ut ex
12 extrabatur radix , que non a-
Uiter quam per ) 12 defignatur.

14.

In demonfirationibus non pau.
cis quedam litere occurrunt 5 in-
fra [e invicem [cripte, cumlinea
intermedia ; quodubique in genere
fignificat inferiora fuperioribas ef-
Je #£qualia ; ac proinde inferiora
i locum fuperiorum effe fubflituen-
da ac ufurpanda: quemadmodum
boc im [pecie etiam notavimus ad
demonfirationem Cafus 3. Pros
pofit. /35'. 1M. 14 quod etiam in

2ropof-36.111. probe natandumzy _
g



Explicatio Notarum.

Similiter in Proportionibus hoc
- obfervandum ¢ bene y quands
una quantitas collocatur [upra a.
lian: tnuc inferiorem legendam
effe pro [aperiori, cum [fupponan-
2urinter [e aquales effe: Exemplo
. fit demonfiratio propofitionis 3, VI

- que et pag. 411. que fic havet, .

Tr.Z - Tri X= AE/BC.
. fen Y.
dicendum ef} Triangslum Z [e ha-
bet ad Triangulum X hoc eft Trian-

gulumY : ficut bafis AE fe babet

ad bafin BC.

15. :
. Pro citationibus marginalibus
notandum Privum numersm mi-
 morem [ignificare propofitionem ,
 fecundum <vero magorem denotare

libram : ut 4.111. quantam pro-

pofitionem Libritertii dicit : & fiv
2orro in omnibus aliss.

LU-

—
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i

modo mereatur illa cogni-

tio; u:zex certis & indu-
bitatis dedu rmc1pus yomnem
vel leviflimz dubitationis difcu-
tit nebulam ; ‘Mathematicz pro- -
cul dubio dnfcnplmae maximo cum
jure hoc fibi  vendicant nomen.

CVm fcxcnuaznomen folum:

- Cum enim in aliis difciplinis tam

fzpede conclufionibus non aliam
ob caufam quam ‘principiorum
ambiguitatem  contentionss ferra -
reciprocetur’; Mathématicz vel
ob hocfolum illis palmam prz-
ripiunt, quod conclufiones of-
ferant, non ex verifimilibus &
afferifum emendicantibus, fedex
fimpliciflimis & inconicflis dedu-
&as prificipiis. Q_ld enim certie

" tUe



¢ . . Ewcrtprs + °
tudini & veritatis ' propagationi -
magis contrarium, quam m ali-
cujus materix pertratatione .de
varia & nuaquam fere fibi fimis
li vocum fignificatione (@pius re-
petita difputatio ? Quid nos in
majorem circa conclufianes deji-
cit flutvationem, quam fi illas
fuperftruamuys affertionibus aut
temere aflumtis, aut non preba-
tis? guorum unum fj cantingata -

* wveritate recedentes in curpiffi-

mum incidimus errorem ; quod
fi vero alterius femite prementes
‘veftigia veritatem aflequimur ,
non firmum noftrum ratiocinium
fed cafum ngs eo deduxifle certq
gertius exiftimandum eft. ,

A quo duplici vitio Mathe-
matici fefe omning przttiterung
liberos , tum Definitionum fua-
yum claritate eamnem vocabula-
yum & terminorum, quosin de.
* “monftrasionum. progreflu adhi-
bent « ambigeitarem tollendo's

: ' “tam




Liser PRIMus. 3
tum premifforum Axiomatum
evidentia & naturali certituding
firmiflimum - demonftrationibus
fubftruendo fundamentum. = -

" Hinc eft quod ftudia Matlie-
matica, ex primis'& fimpliciffia -
mis emergentia prinCipiis ad tam
fublime perfectionis faftigiuh
- provetta cernefe licet. Hinc eft
quod illz fcientiz, quz in fuo
initio & quafi nafivitatis momen-

to humi repere & pulverem lam-
" bere videntur, relita terra per
~ acrem volitantes, ad ipfum Cae+
lum afcendant, illiusquealiising
accefla afcana inconcuffis calculi
fui fubjiciantlegibus:. -
Horuin autem Principiorutt ;
quibus tota Mathe(is ortum, proa
greflum , omnemque qua emis
net evidentiam acceptam refer4
re debet, genera funt tria: Des
finitiones, Poftulata; Axiomata, -

‘As LPwi



4 - Eucripis..

"DEFPINFTIONES

wulla. SR

-- Facile concipimus. tale pun@um in
tergm natura hinime dari, - Quicquid
enim eft,-ant ad Spiritum refertur .ant
ad corpus : .némo autem facile fibi per»
fuadebit fcientias. Mathematicas  Spiri-
tum aut rés Tpiritiiales & omiii materia
&rehtés pro furo fubjedo affumete ; cum
agt de corpore quatenus menfuram & ad
alia. corpora propottionem’ aliquam-ad+
mittit : unde:paret.omne punum quan-
“tumvjs parvum concipiatur , pertinere ad
~ corpus, efle ipfum corpus & @que ac cor-
pus teinam admittere dimenfionem , fc.

oo .

loiig?'thdirieni‘léititiidinérix & profundita-

tem: licet enim puncta poffint occurrere
adeo’ minuta, tit harom dimenfiofum

sccurata diftin&io vel intenfiffimam fen-

furm: fallae aciem , ‘longius tamen paten-

tem: vim noftratum cogitationem non ef:

- fugiont, -cum feinper in illis deftinguere

liceat partem dextrama finiltra , fuperio-
rem ab inferiori. "

Si vero ab illis pun@is in noftra co-

R ) g N - g!‘

. 1, Punitym cff , cujus pars. -




Lisar PrIMts. ¢
itatione trinam iftam dimenfionem ab-
rahamps, - eamque licet iftis propriam-

& femper inhztentem , inillis non con-
fideremus , obtinemus pun@a Mathe-.
matica; quz ad fenfom noftrum relata
acutiffimz acus ‘impreflo veftigio aliquo:
modo defignari poffunt , in quo fenfus
dubium relinquunt, utrumiongitudo la-
titudinem fuperet nec ne,- anvero latitu-
do longitudinem excedat : & utrum qua-
fibet ex his profunditate fit major,

3. Linea vero longitudo latitus

dinis expers.. . .

3

Quemadmodum a parte rei non dac
tur ; punctum omni prorfus dimenfione
carens, ita mec dator linea longitudinis
tantum capax ¢- quare etiam per abftra<
- Gionem in lipea tnam tantum confide-
ramus dimen(ionem fecandum “longitu-~ o
dinem, fepofita latitudine cum profun-
ditate. . Ad cujys’ confiderationis imita~
tionem in communi vitz ylu ulnam res
o As° x
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bus -menfurandis folummodo applicd--

mus fecundum longitudinem ., reliquis
dimentionibus in laticudinem & profundx-
tatem neglelis.

Caterum linez gencrauoncm hoc
modo concipere licet, Si confideremus
pun@um quoddam in aliquo loco con-
fitutum inde moveri incipere ; ita ut
motus fui vifibile relinquat veftigium

illud nobis exhibebit lineam hoc modo.

generatamc

Quia autem illud pun&um abunolo-
¢6 ad alium moveti poteft vel per viam
feGam vel per curvam, wtividereeft i
lineis AB, C D, inde oritut linez di-
vifioin Re&am vel Curvam, .

3. Lmez autm termini [unt
punﬁa

Hoc facile intelligitur ex linez jam
allata generatione; quod nimitum ideny
illud pun&tum quod in ‘priticipio fui mo-
tus erat in loco A vel C, in fine pct-
veniat ac fubliftat in loco BvelD. -

4o Lincareliacefl, que ex aquo '

Uainicriacet am?a.
- J ? Ve



L_IBER,PR‘IMUS.' \ 7

" Vel cujus pun&aextrema obumbrane
. omnia media, ‘
- Vel minimaesrum, quza pun&oad °
- punétum dwci poflunt. Juxta Archime-
dem. : _ ‘
- Ex quibus per definitiones contrarias”
gacile innotefcit quenam fit Linea curva.

5. Superficies eff quz longitu-
dinem latitudinemque tantum b4~

—D

B C
Sicut non datur punGum cum nullay
nec linea cam una tantum dimenfione,
Afic etiam a parte rei non datur fuperficies
<um duabus , fc. longitudine & latitu- -
dinetantum , feclufa profunditate , qua
idcirco noftro tantum cogitandi modo a
reliquis feparatur a¢ in corpore non con-
fideratyny. Su=



4 . vEucripis:
_ Superficiei autem generationem hac
‘ratione concipere poffomus. 1

_ Cogitemus pun&um A verfus partes
inferiores motum defcripfiffe lineam re-
Qam AB; deinde eandem lineam AB
moveri intipere 'verfus partes dextras,
doneclinex AB perveniat ad locum DC,
Patet ifto motu pun&um A defcripfiffe
lineam AD-, & pun@um B lineam BC}
quemadmodum etiam omnia pun&a in-
termedia linez AB fuas lineas defcrip-
fife concipiendumeft 1 utex tali mota
linex AB generata fit Superficies
ABCD, -~ = o e '

Al

6. Superficiei autem’ extrema
funt lince. |

. Quod hcile innetefcit-ex illis qua
circa fuperficiei generationem modo di-
&a funt. ’ . ‘
Quemadmodum autem antea pro di-
_verfa motus via vidimus lineam genera-
. riautReGtam aut curvam ;. eodem etiam
modo per diverfum lisex motum f-
perficies defcsibitur aut Re&afen Plan
7 Pla-

aut Curva, - |



L13ER quMus. ' -.“9‘

7 Plana fi ap:rﬁ:m eﬂ th
ex £qu0 fuas mm;acet reﬂa.r. 5

Quz antea de linea re&ta dl&a ﬁmt, :
fimiliter hic applicari poﬂ'unt SRRTEE
Hinc nullo anOth mtelhgltur qua!.'-r
. nam ﬁtlhperﬁc:es éurva, © -

8. Tlamu aatems’ angllla.r eﬂ
duarum linearum in plano fe mu-

140 tangentium & pon indirecium
jacentium, alterids adalteramm-
' clinatio, ' S e

A conﬁxtuendum angulum planum
feuangulum in fuperfieie s requiritar,

1. Utduz linex fe mutuotahgant,
B <z YR



w . EBucripis
2, Ut non jaceant indiretum, fed
unaad alteram inclinet, - . .
‘Quemadmodum utramque hant con-
ditionem cernere licet in angulo CAB #
ubi dug linez AC. AB, fe invicem '
iangentcs in pun&o A, non jacent in
direGtum, led ad fe mutuo inclinant,

Non autem pauciores nec plures dua«
bus adangulum planum exiguntur linez: *
- Neon pauciores, quia fi unica ifta li-
npea dividatur in duas, duz illz fibi ja-
cebunt in direStum; id quod repugnat fe- .
¢undz conditioni, - -

-Nen plures, quiaex:gritertia AD,
fi cum reliquis in eodem fit plano, non
unum fed duos faciet angulos DAC,
CAB: fi vero fit extra planum reliqua~
tum linearum, non angulum faciet pla-
num, ledfolidum, cujus Definitionem
Euclides libro x1. tradit.

Quia jam natura anguli plani confiftit
in duarum linearum ad fe invicem incli-
natione, patet angulialicujus quantitatem
non confiftere inmajori vel minori lon-
gitudine linearum : fed tantum in illa-
Jum majori vel minoriinclinatione ; duz
énim linez majores eandem poffunt ha-
bere Inclinationem cum dpabys minoris

o - bus,
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Lis¥r PRIMUs. &t
bus , minime. mutata anguli quantitate,
- Deinde notandum Geometras ad des
.fignandum aliquern angulum - tres adhid
bere lireras', quirum media pun&um
denotat ad quod linez angulum conti+
nentes concurrunt. Ut ad denominanas
dum angulum qui ad pun&um A, con-
fituitur a duabus lineis AC, AB. fcribis
tur angulus CAB : vel ab altera parte
angulus DAC eft quiin punQo A fir
alineis AD. AC. \
- Nos autem brevitatis & perfpicnitatis
- - gratia in fequentibus non femel loco-
trium literarum angulo defignando adhi-
bemus unam ipfi infcriptam.

" Utad nominandum angulum DAC.
efferemus angulum P, fic etiam locoaits

guli CAB {cribemus angulum- O

9. Cum autem contii)entg: 4));‘
gulum finee fueritt recle, retia
lineus appellatur angulus.

Accedit Euclides ad anguli divifioném.
Supra vidiffius finearam duo effe generay
fcilicet illas effevel reQas, vel curvas.

.- Quia autem illz tribus diverfis mddis
poflunt conjungi, fct velreGa cum ré-
L Ba- &as



s - . Rucripis, -

Ga: vel re@acum curva; velcirvacom
_cuva; hinc etiams tria oriuntur- angulo-
rum genera, A '
- Primus quippe cafus {uppedieatangu-
lum reGilinenm 5 cujus. Definitionem
. hic teadit Euclides. ; N
Secundus cafus nobis dat angulum
mixtilineum ,. cujus mentionem fa&am
videmus in Libro IIL . Tertius denique®
calus conftituic angulum curvilineum.

10. Cum véro refa AB refte
CD infifiens duos Angulos ABC:
ABD zquales inter fefacit; Re-
lus eft uterque zqualium angulo-
rum: & infiflensreiia AB voca-
~tur Perpendicularis linee CD.

cRi infifiit. | '

G-

“Anguli ABC. ABD dicuntur re@i,
quia linca AB ; ipfi CD ita diteofita
A AT in-
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infiftic, ut abunaparte hon niagis incli-
net verfus. BC quam ab altera parte ver-
fus BD 3

1. Obtufus angula: EBC eﬂ,
qus reito ABC major ef. 5

CR
. 12.Aeutus vero EBD, qal -
- relfo AB‘D mmar eft. '

In tribus hxfce definitionibus Euchdcs
tradit * anguli reilinei fubdivifionem

titam a triplici linearum inclinationis
?orma: quz ab utraque parte vel eft z~
qualis; velabuna parte major altera; vel
ab una parte mitior altera: 1 in Schc—
myte videre eft.

. 13. Terminus e/lqaad alzmja:
7 extremqm

[T T

B3 -' ;tté'
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Ut punGum linez : linea fuperficiei ¢
foperficiescorporis, - .+ -

14 I’igura plana eff fuperficies
plana; una vel pluribus bineis un-
digue lerminala. - :

-Cum linez fint vel re@= vel curva ,
illzque tribus modis poffint coujungi §

~ figurarum planarum inde oriuntar tres .

{pecies. _ o
‘Curvilinez, qua velunavel pluribus

cutvis terminaptur, Una terminatur cir-

culus , cujus definitionem ftatim tradic

Euelides.

Mixtilinex , quz partim curvis pars

tim redis terminantur : huc pertinent
femicirculus & fegmentum Circuli,

Redilinez qua folis retis terminan-+

tur, ‘qué comprehendunt omnig poly-
gona {iveregularia five irregularia,

. 15.. Circulus. eft figura plana
 Jub una linea curva ‘DCF com-

prebenfa, que vocatur Periphe-

tia: adquamab uno punito Aeo-
rum que inira figuram funt pofi;
. ' oo . ’ tﬂ’

¢
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18 o omnes cadentes reife AB.
AD. AE. AC' inter fe tquales
ﬁmt :

Propomt Euclides &eﬁnmonem Cir-
cuh jam defcmptx , cujus delineationem,
& generationem hoc mode concipere
poflumus, Duafit quzhbet re&a hnca
AB. cujus una extremitas A ponaturims-
mota & affixa planoy altera veroextre-’
mitas B cum tota linea moveatur circa
punGum ‘A, perloca AD. AE, AC,
AF , donec. tandem redeat ad - locums;
AB, unde moveri caeperat: ifta linea
~ AB hic circumdu@ione defcribet air-.
culun BDECF.

Ex qua  defcriptionis -forma- patct
omnes Radios cujuslibet Circuli eflein.:
ter fe zquales: cum linea AB, cujus.
: cxrcumvoluuo ¢irculo artum’ dedit, per

. emaiy
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omnia loca, ‘AD. AE.) AC-& (imili3
tranfiit , . adeoque_pub@®um’ B fuit ali-
quando in punéis D. E. C. &c, adeo-
quelinez AD. AE AC, funt zquales’
cidemlinez AB. = . / _
Hinc jam’ ctiam immediate fequitur
omnia punéla circumferéntiz DCFB
mqualiter diftare a puncio A,

 16. Tind autem panctum A
centrum circuli dicsthr.

17. Diameter Circuli eftretia
guedam BC. per Centram A du-
&tay, & atringue in pwallis B.C.
peripherii terminata; que & Cir
cwlum bifariam fecat,

..Ut linea in: Circulo dua fit Diame«
ter duz requiruntur conditiones.
~+ L Ut tranfeat per centrum.
-.IL Xt ab utraque parte terminetur
in peripheria, . -
-~ Adeoque omnis linea; harum nul-
lam aut taotum unam habens’ conditio~
num, Diameter dici nullomodo potef?,
- CaterumDiamersum cigculum divide-
T ' 1]
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re bifariam pater ex €o quad tranfeat

per Circuli pun&um, quod ex omnibus
medium eft : - quis fcilicee eft medivm

omnium Diametrorum quz in Circulo

duci poffunt.
Sequitur jam fecunida {pecies figura-
rum, ncmpe mixtilinex.

18. Sﬂ(nc:rculm autem BDE
CAB ¢ef figura, quez contsnetur
fub Diametro BC, & dimidia
circumferentia BDEC.

19. Segmentum circuli eft ﬁ‘gé-
rague continetur fub qualzbet re-

éta circulo’ m/cnpm aé[ajk
peripheria.

chmcntum exclfo fcmrcxrcuio 5 cﬂ:

: 'duplex s vel ma;us Semicirculo-, vcl

minus, ,

Segmentum majus eftillud in quo rc-
peritur centrum.

Segmentum minus eft 1ﬂud quod cen=
trum non continet,

Nunc Euclides aggreditur tertiam fpc-

- ¢iem ﬁguumm fc: re&xlmeamm.

h C 20, R"‘
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20. Redtilinee figure funt qus
Jub retis lineis contimentur.

Diftinguuntur autem rurfus hz figu-
rz reRilinez in tres fpecies; vel enim
funt Trilaterz;, vel Quadrilatere; vel
Mqlti]aterz.—

at. Trilatere quidems figure
Junt s gue [ub tribus. :

22. Quadrilatere veroque fub
guataor. :

23. Multilatere denique que
fub pluribus quam quaibor reétis
gomprebenduntur. -

"Generali vocabulo he dicuntur Multi-
{atcrz ad infinitam naminum evitandam
multitudinem. . '
" Jam cum figurarum re@ilinearum pri-
mam fpeciem conftituane figurae Trila-
terz, feu vulgo fic di®a Triangula ,
illorum divifionem proponit Euclides,
petitam ex confideratione tum laterum ,
tum angulorum , quorum numerus (ut
& in ompibus figuis retilineis) eft
- ’ - B
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qualis: quippe triangulum tot conti-
fiée angulos quot latera.

Triangulum. refpeGu latetum eft i
- plex; Aquilaterum, IfofceICS, & Sca-
lenum, .

14 Triangulum dqmlaterum
&, quodiria latera bféet £qualia.

25, Yofceles am‘em. giiod dud
tqmmm /Jabet equaka AB,

34, sw
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26. Scalenum deniqaeq:;aatfié
mequalia babet latera,

€

DB

SeéundaTriaﬁg‘ﬁ]o}um divifio pro fun-

damiento habet £res- angulorum fpecies 5
{c :.re&um,obuifum & acutum; hinc enim
Triangulum dividitur-in ReGangulum,
Obtufangulum, & Acutangulum.

Y2 Tr:‘éwgulm rectangulum ef},
z;wd unum babet angulum reltum

A




Liser PRIyis - zr

28. Obtufangulym efl . quodu-
nism habet angulum CDE obtu-

Jom idefi majoremrelio. . -

29. Amtangulam'déniq_aeqmd
tresangulos F.G. H. habet acu-
o5, hoc efts minores recto.

G ;A
Sequitur jam fecunda fpecies figurad
rum re@ilinearum : {cilicet Figurz Qua-~
drilaterz. Hz autem ab Euclide recen
fentur quinque: Quadratum ; Figuraal-
~ tera parte longior ; Rhombus; Rhom-
‘ boides; & Trapezia.

30. Quadratum. ef, quod s
qusiaterum eff & reclanguium.

*
N

C3; .;I.Idl-f,
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. 31 Altera parte longior figu-.-
ri eff s quereitangula quidem, ot
- aquilateranon eff. '

|

33. Rhbombas ;%:'m, qiie £+ .
Quilatera quidem reflanguld
meﬂ,‘ . - ‘

. 33. Rhomboides eft, gue ad-

wer[a & latera & angulos equalia

snter [e habens s neque zquilatera
e}y meque reiiangula. i

~

3:4 y ' ff"‘
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34. Trapezia denique dicyntur
relique figure guadrilatere , que
adnullam'ex quatuor precedenti=
bus referri poffins.

35. Reile linex parallele [fex
#quidiftantes AB. CD funt, que
372 eodemn plano exiflentes > utrim-
gue in infinitum produie , adean-
dem diflantiam a fé invicem ma-
uent remote ; ideoque nNunguan
FOnCurrens. ' |

-
=N

A————B
C — D
Non omnes linez quz nuhquatn

goncurrunt Paral;elgg dicendz funt;
: €un
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cum dentut linez , qua licet fimul in in-
‘Sinitam producantur, ita ut ad fe mutuo
in infinitum magis ac magis accedant .,
uam tamen concurrent; ut Hyper-
bola & re@a linea ; Conchois & re&a
linea; Duz zquales Parabola circa ean-.
dem Diametrum: quz idcirco nequa-
quam dicendz funt parallelz. -
Unde facile manifeftum evaditad na<
turam parallelimi neceflario requiri -
qualem ab omni parte diftantiam: quam
conditionem ab Euclide omiffam nos
- ¢um celeberrimo Tacqueto adjecimus.
Cazrerum linearum parallelarum , quas
Euclides ut jam defcriptas confiderat ,
generationem & delincationem duobus
modis concipere poffumus,

[F"
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"Primus Mobous..

Ponamus lineam CA perpendiculari-
ter infiftere linez AB, utangulus CAB
fit reQus; deinde cogitemus lineam CA .
una {ud extremitate moveri fuper lineam
AB, utf{emperipfi maneat perpendicu-
laris; fi jamlinga CA hoc fuo motu per-
_-venerit in DE, pun&um C deferiptam

relinquet lineam CD , quz _nunquam
poteft magisrecederealinea AB, necad -
,Ipfam propius accedere, cum linéa AC
durante fuo motu femper fuerit eadem &
fibi zqualis : adeoque linea CD in omni-
bus fais pun&is manet cum AB in ea-
dem diftantia, & fi ifte motus linez
CA in infinitum duraret , etiam linea
CD in infinitumab AB diftaret, "adeo-
ue nunquam cum illa concurreret: un-
le jam certo concludere licet lineam CD
hoc modo generatam linez AB effe pa«
rallelam. S ,
Deinde cum jam conftet lineam CD
non pofle magis in uno pun®o ad li-
ncam AB accedere aut ab illa recedere
quam in alio, fequitur lineam CD ad
lineas CF, CA habere 2qualem inclina~-
tionem, adeoque per definitionem Per-
o D 7 pems
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dicularis aggulum DCA effe teQum, -
gcenzciualétﬁ argtglo CAB qui pofituseft
xQus ¢ adeqqueduosangu?os interiores
ACD. CAB fimul fumtos efle zquales
duobus re&is. 1d quod natura parallela-
tfum AB. CD hic ratione defcriptarum
‘omnino requirit. T

- SEcunpus Monbus.
- Ad linez KL pun&um A concipia-
tor fata linea AC perpendicularis, qua
Jicet in infinitum producatur, nunquam
inclinationem quam ad AK, AL habet
(itla autem wrimque zqualiseft) mutabi.
; - cum
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cum angull quantitas: sen in majori vel
swinogi linegrum longxtudmc s fed in

a;orxvel minori mclmgnon; confiftat.
. Deindé ex alio quovis Pun&o B cogi-
temus 'dud lineam pe\r.pendxcﬁiprem B%;
qua &iam licer iufinite protraatier’, nun-
quam aﬁambéqmrebhchmmﬁ HE

quam jam haber ad liieds BK, VBN, >
‘ Cum jam linea AC in infinitum pro~
du@a non poffit afcendere verfus fupe-
riota nec defceadm s feriora: fi-
militer linea BDetiam i infinitum con-
tinuata nec jltiora nee demfﬂiora petere -
poffit » neceflanio fequitup iftas lineas
AC. BD Jemper fervaturdl eandem 2
fe invicem difkantiam nec concurrere poffe
unquam ; adeoqee juxta hac definitio-
. nem illas effe parallelas.

36 Baridlelogramimiin oft ﬁ
URE YROJOIABL X 2 CRTIAS bing appo-
ﬁmlntm fwwt Malkh ﬁ« cgme
diftantia. . - L
37. Cum vero in parallelogrammo
Diameter BD duiia fuerit, dus-
gue rectie CF. HK lateribus pa-,
ml/elt [ecantes Diametrum in 8-
e [ D 2 : w
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- w0 eoderique punito G s ita at a-
ral/elagrammum d:/inbum tm ~
quatuer parai ammas iliaper

" que Diameter. mn tranfit,y’ [cil;

AG.GE.. app: anmr ;qmpﬁgmm- ‘

| bm oL GNE. €ITCA fDmmtmm'

confifiwt v.ut BE.CK;
- A1 pTEY l'l( o 3}
o

X

PO,STULA ToAs

R T ‘P@?Itlemr & quovis 'pmfk,
A 4d quodvis’ pmﬂm B reﬁam
lmmm AB dm'ere. S

LA
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2. Et terminatam rectam AB
 incomtinusmretla producere in C.

. T y
g X L ™ Vi

A B C
‘ 3\&“. N .f T - X Y
Bt yuovis centr%w{ & guo-

3,
,l:éet radio AB. AC. AD. 4E,
circulum defcribere.

Y
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A‘xsl O MAT A,'

1. Que [unt eidem équalia,
& inter [e Junt _equaia, |

1. Si cqualtbus equalia Pad-.
dantur , tota erunt equalia.

- 3+ Shaby aqualsbus - équalia
Jmamuﬁx s re/‘ dm Wrbm
cqualia, e

4. Si m.eqmlzbq: xqualm ad-
jetta f m‘ tota fipt inequalia.

§ “svak inequalibus eyualia

ablata ifing , reﬁqm\/ityt ma-
qualm\ R /

*
1

6. Bt que quﬂfm /imt du-
plicia mtm]é June. qup{m.

Idem mtclhgcndum de trxphcxbus,
Quadruplicibus, qumtuplncxbus &fic in-
ﬂmﬁmtum.

2

e Sl
% »

7. Et
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7. Bt-gue-sjufdem-funt di-
midia , inver Jé funt gqualia.

Nec hoe axioma fe tantum reftringit
ad partes dimidigs; fed etiam-ia tertiss,
?uartis, in quintis & fic porroifi infinitum

uam habet veritatem,

_ 8. Quacongruunt fibi mutuo,
inter f¢ funt equalia. -

¥ Si primo concipiamus fiseam DE
fuperimponiimez AB, ita nt punGaex-
trema D, A.ut & E. B. coincidant ; fis
mitier onmia pun®a mrermedia linez
DE correfpondeant onmibus mediis
punétis linex AB, pro certo hinc afferere
pollumus linesm DE effe zqualem H-
nex AB: quia omnes parteslinez DE
examuffim conveniunt cum omnibus par-
tibus linez AB. =

_Dc?ridé '
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Deinde fub qualibet inclinatione ad
linex AB pun&um A ducatur linea AC:
fi jam ad linez DE pun&tum D duca-
tur linea DF, itautinclinatiolinez DF
ad lineam DE, fitzqualis vel fimilis in-
clinationi linez AC adlineam AB: &
linea DF fit zqualislinez AC: & tum
angulus FDE fuperimponatur angulo
CAB, omniacorrefpondebunt': fcilicet
linea DE cum AB, inclinatio cum in-
clinatione, & linea DF cum AC. Adeo-
que jam nontantum linez .congruunt fed
8 anguli.. _ :

Si denique ducatur reta CB, ut &
FE, & una figura DEF imponatur al-
teri ABC: jametiam tertium latus FE
congtuet cum tertio latere CB; adeo~

- _ : ' que

]
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que totum triangulum DEF: congruet
triangulo ABC : unde neceffario fequitur
unum alteri effe zquale. :

9. Totum fua parte majus eff.
10. Ommnes angwls rects inter

fe funt equaks. .
11. Si in duas reftas AG.
BD refta AB incidens interiores
& ad cafdem partes angulos

- ABD, BAG duobus retis mino-

- ves faciat 5 produtle due illere-
fle tandem coincident inter [
adcas partes , ubifunt ifti anguli

. dwobus rectis minores.

Cum in hoc Axiomate mentionem
faciat ‘Eaclides duarum linearum coinci-

/ dentiz , & duorum interiorum angulo-
rum, facilinegotio patet illud aliquo mo-
dorefpe@um habere ad Definitionem li«
nearum paralielarum . fuperius traditam s+ -
cumque in ika definitione nec teptia li- -
T E néa

\}) .
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nea incidens, nec duo anguli interiores
occyrrant , fatendum ingenue-erit, hu~
jus Axiomatis lucem in primo intuitu non
apparere tantam,quanta in pracedentibus
Atatim affulfit ; imo quanta etiamin omni-
bus communibus fententiis requiritur, - ~
Quod fi vero in memoriam revoce-
mus {upra allatos modos generatienis pa-~
rallelarum , putamus inde huic Axiomati
multum affundi pofle claritatis, Sumanus
Ezx: Gt: fecundum. B

:A Cc

L

Ibi quippe vidim@s lineas parallelas AC .

BD ex {ua natura & generationis modo re-
quirere ut duaanguli CAB. DBA fint re«
@i, hoc eft iftius paralleli(mi non aliud efle
fundimentum quam ¢um . apgulus unus
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. -1ABD fit re&us; (quo& femper fuppo- -

nimus) ut alter BAC etiam fitreQus : a-
- deoque utlinea AB perpendiculariter in
lineam AC-cadens etiam fit perpendicu-
larisad alteram BD. .
" Si jam ex pun3o A infralineam AC
ducatur alia quzlibet nt AE ; ita ut an~
gulus BAE, fitminorreQo: illanecef-
" fario fi producatur magisacmagis debet
recedere ab- AC: quia alias deberet aut
effe parallelaipli AC, autiterum inalio -
pun&o cumipfa concurrere : non prius,
rquia habet puntum A commune adeo-
que in illo concidunt ; non poftetius
quiatum duz re&z Ipatium comprehen-
derent , quod repugnat Axiomi fequenti.
Cum manifeftum nunc fitlineam AE
magis ac magis recedere ab AC, etiam
patet illud non poffe fieri nifi illa_magis
ac agis appropinquet ad alteram paral-
lelam BD; quod tamen in infinitdm abf-
?ue concurfu fieri minime poffibile eft;
1enim unius linez pun@um A ab alterius
linez puncto E ad quamlibet diftantiam
remotum efle concipiamus 3 & a pun&to
‘A verlus E ducere incipiamus lineam ali--
‘quambrevem; illa fi producaturs adeo-
que ab AC magis ac magis recedats
» o Ea me-
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neceffario ad punGum E magis ac ma-
gis accedet, donec tandem porro pro-
du&a perillud punQur: E tranfea.
- Si enim impoffibile fit utper E tran«
feat, e duobus unum verum eft; am a
punéto A. ad E. non pofle ducitineam
rectam, quod repugnatpoftulato.primon
aut lincam AE, fi quam proxime ad
pun&um E pervenerit, aliorfum fe de-
terminareadeoque fe fleGere; quod non
poreit effe nifi ex reQta fiat curva: quod
tum eft contra Hypothefin.
~ Duz tamen adhuc difcutiendz reftant
difficultates, ‘que linearum AE. BD ne-
ceffarium vacillare faciant concurfom,
. Primaeft, quod Hyperbola & reQa,
> Conchois & reta, duz Parabole zqua-
les circa eandem diametrum , frmal in
§nfinitum product2 nunquam concurrant,
Quz tamen difficalas evanefeit fi con-
fideremus illas lineas effe extra gens li- -
nearum, de quibus agic Euclides in hoc

Axiomate; exprefleenim tantum loqui- * |

tur delineisre@is; cum Aflymptoti fint -
«(faltem altera) ex lineis mixtis,

Aleera difficultas oritur ex Clariffimi
Bettini duabus recis (in Apiar. 3, & &-
«ario Tom. 1. pag. 354.) qua licet in-

: , termos




{

Lissx Pristus '7 §y |

ternos angulos ducbus vois minores effi.

"ciant , i producantur ‘tawen nunquam

coincidant, ,

Sed nec hoc nofiri Axiomatis eviden-
tiam & veritatemlabefadtare poteft. Cum
ifte linez nen fimpliciter feu tanquams
pun@o ad pun&um, fed cum certa qua-

dam conditione, fcilicet adjunta pro~

portione producantur. Que proportio=
nalis linearam produitio hic nullum
omninohabet locum, :

12, Due refiz [patium non
comprehendunt, | .

13. Oinne totum eff equale
omusbus  fuis  partibus - fimul
Jumptss. S

Quoniam majoris perfpicuitatis gratia

Mathematicis in, more pofitum eft, ut

veritates quas demonftrandas fufcipiunt,
diftin&is a (e invicem compleQantur pro=
“pofitionibus'; notandum eft hafce propo-

fitiones dividi in Problemata & Theore-

mata, .
Problema eft propolitioin quaaliquid
B Ej; Pro-

—
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proponitut efficiendum , " & conclufjonis -
formula femper talis eft: Quad erat fa- |
, ciendum, : '
Theotema eft propofitio in qua pro-
- prietas quaedam aut veritas de aliqua re
jam. faGa & in figura jam conftru&a,
proponitur demonftranda : & conclufio-
nis formula femper eft. Quod  erat de-
monftrandum. >
Corollarium eft confectarium quodex -
fa®a jam demonftratione tanquam lu- !
crum aliquod colligitur. ' t
|

Lemmaceft demonttratio przmiffz ali-
- cujus, ut quzliti demonftratio clarior
evadat & brevior. '

| Prorosrtro. I. «
Probl L. Super data rella terminata AB triangs- \
- lum aqualateram conflitucre.




~

-

© Liegr PrrMbs 39
CONSTRUCTIO

1 Centro A radxo AB s dc- Aoty
fcnbc circulum BGE.

II. Centro B, eodem radio
BA, *defcribe circulum ACF.

3. Ex pun&o interfettionis

7

C b ducreétas CA. CB. bPoftir. °

Dico triangalum ABC cﬁ'e x-
quilaterum. ; ,

DEMONST'RA’TIO.

"AB o AC.
BA aoBC

€ Deﬁx;.

Ergo AC 0 BC d T ke

oy

Adeoquc tnangulum ABC eft

e aequxlaterum Q_od erat facxen. cnem-

dum

- Proe



: ) ;
™ EBUcLiD1y .
Praorasitro. IL.

2 . Ad dat‘im. punﬂumﬁeA date

refle BC cgmltm restam AF
poriere. ,

CONSTRUCTIO.

1. Ducatur a C ad A re@a
IPOQ- l’ .CA .
suL § . 3, Super CA b fattriangulum
gequilaterum. CDA.

3. Gentro C, radio CB de-
e Yot 3. feribe ¢ circulum,
arct.s. 4 Latus DC 4 produc ufque
. ,ad Circumferentiam in E.
ewts g Centro D radio DE ¢ de-

l'crxbe arcum circuli EF,

\ 6, De-

1

. e
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6. Denique latus DA pro- £ pott. z;‘

ducufque adiftum arcum in F.
, Dico lmeam AF clle a:qua..

lem datae BC.

;{)EMON‘STR’__ATI'O.--v
" g|DF ® DE. g = 7
DA » BC.h. i«
AF ® CE. . Gac
Atqui BC » CE. k k Def g,

Ergo AF 0 BC. I QEF Par g

F | Pvi’ov-"
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wits; - PROPoOsivio. IIf, .

Datis duabus vellis inequa- |

libus A ¢S “BC 5 de majori BC mi-
nori A équalem refiam "BE de-
trabere. _

CONSTUCTIO,

1. Ad linexz CB extremitatem

s2 1 B, fub quolibet angulo * pono
reGtam BD zqualem minori A.
prot.;. 2. Centro B radio BD bde-
fcribo arcum circuli, fecantem re-

¢ &am CBinE.

‘ Dico lineam BE efle zqua-
lemipiA.

A\ ) b D;_




" .Liser PrRiMus. j.i;‘
D'EMONST_RAT'IO. |
-+ ¢Quia funt ’
BE ® BDc. radu ejuf. P
| dem circuli.

AtquiA  BDd sPer con-
* ftruétionem,

Ergo BE 0 A. d.. QE.F. 445

L

¥z  Pros



'.l'bco; I

§ tembus commtz fint ¢quales E-'

44 - Bucripis. _.0

PR.O--I;OS;I‘TI' o. V-
_ Sz in tnangulzs 4BC. DEF,
snum latus AB, WniDE : .9’

Alterum AC 4ltez‘z DF fft aquas
de; ut ¢ ngulz 4. D zj?zs la-

7it quoque bnjis BC equals E F,

angulus B angulo €:.ut ¢» C
 dpfi F; €t triangulum ABC «-

quale triangulo DEF.

A A

DEMONSTRATIO.

Concnpxamus Tnangulum
DEF  fuperimponi triangulo
ABC, ia ue pun&um E cadat

in

——




LI"IBELR_;.PR 1Mus. gy
“in B, & latus ED fuper BA ;
quando puntum D-pracife ca-
detin A’, quialacera AB & DE
dantunwzquaha a

Deinde latus DF’ éadet fupct o

AC, quia  anguli BAC.. EDF
ponuntur zquales. 2 .

Denique pun&um F ncceﬂ?z-
. rio cadet in C, quia latera ‘AC.
- DF funt zqualia. a

Ergo pun&um E idem erit
cum B; & F cum C. Ergo li-
nea EF copgruct cym AC,a-
deoque ipfi erit. zqualis : &
omnes griguli congruent, ut &
~tora triangula: quarc illa func z-

~ qualia. 2
Q E. D



¢
P I 'Eu‘cr.lnu-g

Pnoposu'lo.,V. K

s Ifofelis Trianguli A C qui 4d
bafin funt angul ABC, ACBin-
ter f¢ funt equales, -

PRIEPARATIO.

Per prop o fequentem (quz
ab hac non_dependet) angulum
BAC divide bifariam re&ta linca

AD.
D E-
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DEMONSTATIO. . .

InTriangulis ADB. ADC.

Latus AB » AC. per ipfum
- . triangulum. ‘ ‘
Latus AD, utrique commune a.
deoque fibiipfizquale. -
Angulus BAD 20 CAD per con.
firu&ionem.. : '

Ergo angulus ABD 0 ACD.
* Q. E.D. is.L

COROLLARIUMIL
‘ Oxgxictriangulum zquilaterum
eft zquiangulum.

COROLLARIUM IL-

Siin triangulo Ifofcele vel zquilatero 5
ABC, linea AD bifecet angulum A, il-
1a etiam oppofitum latus BC bifariam di- -
videt; ut & ipi BC gchen'dicularis erit.

Pro-

J ' N



‘48 - Eucripis.

| Theor. 3. *PRoPosiTio VL -

i triangsli ABC
intet fe aquales fuerint;
Lateru equalibus angulis

< oppafita AB. AC. etiam
inter fe evunt equalia,

DEMONSTRATIO.
Auteft AB < AC.:
Auteft AB >  AC,
Aueft AB.D AC, -

Ponatur ' AB < AC.

* Abftindatur DB 0 AC, tum du®a

DC. eritin A lis DBC. ACB.

Latus DB 0 AC. per conftru:
BC 0 BC. f{eu communc.

LR Angulus DBC 0 ACB.

Eroo erit2 A lum DBC 0 AIQ
ACB, f: pars & totum.” Quod eft ab-
furdum; ; adcéque nori poteﬁ eflcAB <
AC.

Pos

- duo anguli ABC,ACB.

———
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Ponatur deinde AB > AC.

~ Nec hoc poffe efle eodem
modo probatur ab AC ab-
{cindendo partem zqualem
" lateri AB. -

7

Adeoque cum nequeateffe

AB < AC. | |
Nec AB > AC.

- Neceflario erit AB » AC..

"SCHOLIUM.

Non mius forfan quibuf-
dam arridebit demonftratio
quam inver{o parumper pro-
pofitionum ordine hoc modo
proponemus,

G Prz-



jo  Eucripis °

B b  C
- - PRAPARATIO —

Angulum B4(’, ut ante
dxvxdc bxfanam re&ta 4D.

DEMONSTRATIO

lntnangulxs ADB. ADC
Latus AD utrique commune
(1bi ipQ eft zquale.
Angulus B 0 C, per propof -
tionem,
Angulus BAD » CAD per
conﬁruﬁxoncm.

Ergo




Liser PRiMus st
Ergo per 26 fequentem

(quzx ab hac non dependet)
Laws 4B » AC. Q. E.D. »

COROLLARIUM, - .

Omne Triangulum xqui-
angulum eft zquilaterum,

\

G2 ,PI'O-



oy,

Y & Evcrip1s .

Theot. ¢«

PROPOSITIO. VIL

Si a lnee oAB extremita=

" tibus A. B. ad datum aliquod

punétum C dulle fuerint due

linea AC. ‘EC. extra sllud pun-
um (" nullum datwr aliud pun-

Etum, adquod ab A ¢ B due

linee poffint duci, que jam dw-
&tis lineis AC. ‘B( fint aquales.

c_ D

De.
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DEMONSTR‘ATIO

Sl tale pun&um contendat Ad-
verfarius dari pofle : dabitur vel
extra vel intra triangulam ABC
vel in alterutro laterum.

Ponatur extra triangulum in D,
Du&i CD. erit in triangulo

ACD

Latus AC 2 AD. juxta Ad-

verfarium.

Ergo angulus ACDao ADCj;a4 1
qui eademlitera O infigniantur.
~ Deinde in tnangulo BCD.
Latus BC  BD. iterum )uxta
.Adv

—

Ergo angulus BCD » , BDC
qui eadem litera P notentur. -

Jam angulus O, a parte fini-
fira elt major angulo P, adextra
VEro minor s quod eft abfurdum.

“At.




s4  Eucripis. -

Atqui eadem demonftratio
obtinet in omnibus pun&xs extra
triangulum.

Ergo nullum omnino extra
triangulum datur talc pun&tum.

Ponatur intra triangulum in D.

C

Al B

A/Latus AC0 AD)juxta Ad.
\LacusBC 0 BD/verfarium.

Ergo AC L CBJ)AD - DB.\
contra fequemem propol. 21 quz ab
hacnon dcpendct.

Cum jam cadcm dcmon&ra-
tionis



‘Liser PriMmus. g5

tionis forma applicari_poffit o-
maibus punétis intra trxangulum
ABC. :

Sequitur nullum tale pun&um
intra illud dari.

Ponatur in alterutro laterum
.~ AC.BC. | .

Nec ibi illud pun&um poteﬂ:
~ inveniri, quia tum pars foret,
zqualis fuo toticontra AX. 9.

-Ergo univerfim concludimus
extra pun&tum C nullum omni-
noaliud dari pofle, ad quod duz
linez zqualesipfis AC. BC duci
queant, -Q, E. D. o

«GAg | Pro-



¥6 "~ EucLipisi ..
Prorositro VIIL
Si dwo triangula AB( . ‘DEF
wheor5 duo latera AB. AC. duobus la-
teribus | DE. DF. equalia bha=
beant, alterum alteri: vt €5
bafin BC equalem bafi EF. lla
‘etiam angulum A angulo D «-

qualem. habebunt Jub equali-

" bus reétis contentum,

|
‘

o ' A
L A D DG
A /\EM |
[ - DB [

DEMONSTRATIO,

Triangulum ABC fuper-
-ponaturipli DEF, ita utba—
f s BC congruatbaﬁ EF, tum

L pun- |
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. punétum A cadet in D. &
latera AB. AC congruent la-
teribus DE. EF. item angu~
lus BAC congruet angulo
- EDF. Ergo ‘erunt anguli®***®
zquales. :

" Quod i vero Adverfarius
contendat punétum A cadere
extra D; tum fequeretur ex-

tra punétum D, dari aliud
puné&tum, ad quod abextre.
mitatibus E. F. linez duz pof-

fent duci quz ipfis ED. FD

jam ducis eflent zquales;
quod eft abfurdum, ° bk

H .PR_@._'.
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Vo

ProrosrTio IX.

rev. ¢ Datum 4ngulm yedfilingum BAC bifa-

031
1L

¢ %1 Ergoangulus DAF 0 <E4F. Q. E F

qiAm [ecare,

CONSTRUCTIO.

1, Ex lateribus 4B, AC ablcinde
* partes zquales AD. AE. A
2. Super duca DE conftitue b trian-
gulum 2quilaterum DEF.,
- 3. Ducre@am 4F.
Dico illam bifariam dividere angu-
lum BAC.

DEMONSTRATIO.

InTriangulis ADF AEF.
Latus 4D 0 AE )per conftruQio-
Latus DF 0 EF 'nem: '
Latus AF 0 AF, quiautrique com-
mune,

j
§
A
i
\

{
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COROLLARIUM.

Hinc patet methodus datum angulum

Jecandi in aquales angulos 4. 8. 16. etc,

fingulas nimirum partes iterum bifariam

dividendo,
SCHOLIUM.
Poteft autem propofisionis conflructio hoc
wmodo in compendium redigi. -
I In lateribus AB. AC, fume aquales

AD. AE.
IL. Centris D& E, quolibetumque 14-

< dio deforibe duos arcus feinterfecantesin Fe

. Quo fadtoredta AF ngulum BAC bifecabit,

PRre-



© Probl g,

1]

s 1.1

bol

60  EucrLipxs.

ProrosiTio X.

Datamreitamterminatam G'H
bifariam fecare.

CONSTRUCTIO,

1. Super dats GH conftitue @ trian;
gulum aquilaterum GAH. -
2. Angulum A divxde bifariam b re-
&a AF,
Dico illam lmeam GH dividere bi-
fariam. :

DEMONSTRATIO.‘

InTmnguhs AIG. AIH. _
Latus GA HA. per conftrus
Qionem. N

Latus
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Latns AI 0. AI feu umqm&com-
mune,

Angulus GAT 0 HAL per con-
ftru&ionem.

Ergo <Balis GI1.20 IH: adeoque linea © 4%
GH feQaeftbifariam. Q. E. F.

scOLI1vU M

.A.,.-— v Hujus . ope--
Pt N - zatiomis  etiam
tale cff compen-
dium.

CentrisG &
. " H, equali 1a-
. - diewsrinque de-
: 1 {'cribamur arcus
e interfecantes

G ' H in A é‘fF
Tum reita
AF,  bifecabic
. ; rectam GH in I,
v " Notandum c-
: ~"’~-‘. ,/J . tiam pro (equen-
BV~ i propofitione
A u&m AF effe
perpcndzcularm ipfi GH ex punélo dato
wirimque excitatam, o
Hgs Pr -

)



626  Eucripzis:

L PROPOS!T!OX[

rere DatareitaDF a _p:mﬁo lines
\ dato pt‘rpmdz cularem 1 Aexcitare,

A

X

. CONSTRUCTIO,

3L 1 A pun&o 1 utrinque fume 2 partes
« . inter fe 2quales ID. IE. -
bl 2. Supertota DE conflitue b triangu-
lum zquilaterum DAE.
. Duc'reGam AL p
Dico illam eﬂ'crperpcndnalarm
qnz2fitam.” - . B

DEMONSTRATIO
In triangulis AID, AlIE,’

Laus AD ® AE. )pertonﬁru&xo- ,

Latus ID O 1IE.

nemy

*  Ergo Angulus AID 02AlE. Adeo-
que Aleft quziita b PerPendmuIam. 3
Q. E. K

. Pre-

8.t
_‘ DCﬂlo.

\



Listr PrIMus. '6;f ,
Prorosi710 XI. .

N\ A Ex dato pum‘fa LY ,
" ®/ 4| \g exira lineam ‘DE , ad
ipfam lineam perpen- .
dicularem ducere. o
4 ,

CONST_RIICTIO.

1. Centro A tali radio defcribe 2 cit- 4 post. 5.
culpm ut re@am datam fecet i in duobus

punéis D.E.
2. DiicbreQas 4D. 4E. b Poft. x.
3. Lineam DE divide bxfanam incro. L

., puné&ol. s
: Dico du@am Al efle quzﬁtam per-
pendicalarem.

. DEMONSTRATIO.

. InTriangulis AID. AIE. :

Latus AD 20 AE. quia funtradii ejuf-
dem circuli.

Latus ID 0 IE. per conﬁru&xonem.

Latus A1 D Al

Ergo angnlus AID O dAIE Ergo AI
eft quzﬁtaepcrpendxculms, Q.E.F.
. Pro-

ds:L
e Defran
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) *
|

i

' 'lfhea. 6.

ProrosiTiro. XIII. .
(#m refta linea EB fupra

reStam (D confiffens , angulos

acit: awt duos tectos aut duo-
bus retls aquales efficies. .

\

A
/:f’z L
¢ B. D
DEMONSTRATIO.

Re&aEB cum DCautfae -

citutrimque zquales, adeo-

aDet 10, ?ue * duos rectos; aut non

acit, ,

- ——
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s non'fgcit , ex puacto B ex-.
-citétur ° perpendicularis BA: bmx
- eruntque duo anguli O & P

e Q ﬁnguli rc&i,édcoquc :
- O+P-4-Qoz2R. |
Atqui ang’S » O -{-P.

Ergo S -~ Q ® 2Redis.
o Quod E. D,



Theer. 7.

66 | EucrLipis
prorosiT1O. XI[V.
8i ad alicujus refie AC pun.

£tum Cduzrecte ‘DC.CE non ad

eafdem partes duite angulss quei.

_funt deinceps Q & S duobas reliis

aquales fecerint s in direltum e-

runtifiereiie, hoceft DCE erit
© wnarelta linea. ‘

- A
.

0
D ' C\E ’
: . G
DEMONSTRATIO.

- Si Adverfarius contendat lineam CE,
eum CD non facere unam lineam re-
Qam, utique aliam affignare nobis de-
bet; illa autem affignabitur vel fuprali-
peam CE vel infraillam, '

Si¢ primo fupra CE. ut CF.
Jam anguli Q ~}-P D aReflis.
- -y ‘ juxta
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_ juxta Adverfarium.
Arquianguli O -}~ 8 0 2 R. per pro-
pofitionem.

- ErgoaO-P0O-L.S. Etdem- jaz 1
to utrinque angulo O remanet BP0 S. ¢ ,; ,;
Pars & totum quod eft abfurdum ¢,

Et eadem demonftratio habet locumin
omnibus lineis quz poffunt duci fupra
CE. Ergo nulla poteft duci lineafupra
CE, quzcum CD faciat lineam rgftam.

Sit deindeinfra CE. ut CG.
Tumanguli O J= T 0 2 Re&is. jux- ,
ta Adverfarium.
Arqui O-1.S0 = R, per pro-
pofitionem. S

CAz 9

ErgodO - T 0 O-LS. Etablato daxs.
utrinque angulo O remanet T 2 S, To-"
tum & Pars. quod ¢ eft abfurdum, - cAxg.
Etcum eadem demonfirationis forma
obtineat in omnibus lineis qua poffint
duciinfra CE : fequituretiam nullamin-
fra CE poffe duci. qua cum CD facit li- .
neam reGam. Unde concludendum erit
ipfamlineam CE cum CD facere reQam
DCE. Q. E. D,
S Ta Pro-



68 . Euctiprs
- ProrosiTio XV.
Si due rele eAB.CD Je invi-
cem fecent , angulos ad verticem €

oppaf itos , [clicer E g P aqua-
les imter ﬁ: facicnr,

Theor. 8.

DEeMONSTRATIO,

- Anguli E4+-Ox 2R>
2131- Anguh P -—I—OJO ZR

sarr. Ergo® E - O PO |
o ablato utrlmqucO '
©Ax 3. o ECI)' P, | \

Ce-

~
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COROLLARIUM. L

Duz reCtzfecantes{fe mu-
tuo ad punétum iaterfe&tio-
nis quatuor angulos faciunt

. quatuor rectis azqualcs

COROLLARIUM II

- OQmnes angiili circa idem
punétum conﬁttuu xqualcs
{unt quatuor rectis.
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PROPOSITIO.. XV1.

Theor. 9.. Tridnguli A‘B( uno latere.

" Bed produtto in E, externus
angulus ' EAC  utrolibet interno
& oppofito C vel B major off.

PREZPARATIO.

"1. Latus A C bifeceturinF. *

’ bl’oﬁ o 2 Duéta BF Pl{Oducatur bin
G, utBFfito FG.

3. Ducatur AG.

DEMONSTRATIO.
Jam in triangulis BFC- AFG.
‘ i ’ La-

a'ro. 1.
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Latus BF 2 FG\ Percon-
Latus CF X AF/ttru&io-

nem.

Angulus BFC 0 AFG. per14.1. -

Ergoang, FCB‘::I) FAG. per4. 1.
Atqui totalis EAC externug
major FAG.

Ergo idem EAC etiam major
FCB.1.C.

Eodem modo bifecando latus -

AB procedatur , & probabitur
angulum externum DAB majorem
cffeangulo ABC.

Atqui angulus DAB EAC

15. L

Ergo EAC ctiam et majog

quam ABC. {.B.

Q.E.D.

Pro-

-



'72. Eucripits
ProrosiTio, XVIL

seose.  Trianguli ABC duo anguli B.
T. vel alii quwlibet , quocunque
modo fimul fumpti , duobus re-
Etis funt minores.

N

DEMONSTRATIO.

Producto latere BC in D.
DuoanguliO--T 02R.13.1.
Atqui O < B. 16. L.

Ergo B--T > 2 Re.
Simili modo demonftratur
an.

/
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angulos A - T efle minoges
feu' > ‘duobus Re@is.
 'COROLLARIUM 1.

- In omni triangnlo cujus -~
nus angulus fuerit rectus vel
~obrufus, reliqui funtacug.

COROLLARIUMIL
Omnes anguli trianguli
zquilateri; &-trianguli Ifo-
fcelis anguli fuprabalim fune

¥ -

acuti. : .

: M
N i
- e NI 3
- ;Mg b
5 . >
o PR 115
ToA i C e
- \. st
Ly
v \I e
.



74: | - E'“CLAIIDI'SA ‘
‘Prorposivro. XVIIL

Twon  Owminis Trianguli ABC maxi=
* mo lateri A opponitur maxi-
mus 4ngulus 4BC.

DEMONSTRATIO,

Angulus ABC eft < C
A majorilatere AC ab('cmda- .
tur AD X AB.
syt Ergoangulus ABDOP.2
bkl Atqui P < C.®t

-Ergo ABD < C. .
: S © Adeo-

1
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. Adeoque totalis ABC erit
multo < C. .

Angulus ABC clt < A

A maximolatere AC abfcmda. :
tur CE 0 CB.
Erltqucangulus EBC»0.¢ st
Atqui O < A d di6

“Ergo EBC < .

Ergo tofahs ABC erit multo

< A. S
Undej ]am patet angulum ABC
cfic omnium maximum. Q _E.D.

K2 Proa



‘Theo
12,

as. L

»§ . EBCLIDIS (.

-
Crag

Prorositio. XIX. :

In omni tifdngulé ABC maximo
angilo B opponitur latus maxi-

. mum AC. .

DEMONSTRATIO. .
Autlatus AC eft 0 AB.

Aut AC » AB.
Auc . AC < AB.

' Si Adverfarius ponat AC
AB, erit aangulus B C. quod
- elt contra hypothefin,
A L T Si
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Si verodicat efle AC > AB.

erit v angulus B 5 C : quod ™% &
iterum it contra hypocheﬁn

vErgo fcqultur latus AC effe <
AB. .

~Eodem modo dcmon(h;at;xr
~ AC efle < BC. '

Ergo abfolute latus' AC eft
 maximum. - QE D.

Kvg ~ Pro-



s8  EucrLipis .
E 'Pa,épos:no. XX.
oo Trianguls AB( dwo latera foil-
*  e4B. AC. aut ako quccunque
modo fimul fumpta reltqua B

jtmt majora,

PRAZPARATIO.

1. Latos AC producatur in D ut fie

AD 2 AB.
2. Ducatur DB,

DEMONSTRATIO.

In Triangulo DAB. laus AD.
AB per conltru&.

Ergoangulus ABD 0 D.

Atquiangulus CBD < ABD.

Ergo angulus CBD etiam < D.

i - Adeo-



LIBER PrIMS. 79

~ Adeoque latus ‘DC hoc eft duo la-
tera BA - AC, funt 3 ma;ora tertio 3°19. 1.
latere BC. - Q. E. D

SCHOLIUM

" Propofitionis hujus veritas immediite
fluit ex Archimedza linez ReGz defini-
tione; ‘Ad oculum enim patet viam per
quam lineafraa BAC a B ad C dua
eft diverfam eﬂ"e, a via line BC, quez
ftatuitur re@a,
Ergolinea re&a BC eft omnium mi.

nima, quz a B ad C poteft duci.

~ Adeoque etiam lineare@a BC erit >
linea fra&ta BAC., :

o Q 'E. D.

" Pro-



8o _EucLip1sg.:

. ProrosiTio XXI.

Tho  Sidterminis unius lateris BC
" intra triangulum jungantur.due
refte BD. (D :hk batoribius tri-
anguli BA, AC. wunoxes. quidem

erunt 5 -majorem vero' angulum.
BDC. covtinclunt. |~

’ A . 1’ { v'\’ft;’::

h 2 RPN T N
- )
S

Q .
ATIO, -

i

DK -
PEMONSTR
Pars L. .
Produ@a BD in E. erit intriangulo
BAE,
_A{BA._}__ AE < BE.
"EC X EC,

BA .- AC < BE.l.EC.

Deinde in Triangulo DEC.
' A PELEC. <DC.c |
¢t App ' BD.

3

z20. L

b_Ax. 4o

)

BE



&
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BE .. EC <BD-}-DC.a¢4=+
.Atqui fupra BA -1~ AC < BE
- EC.

+Ergo BA 1~ AC multo < RD

. -~

Pars 1L
Externus angulus BDC < DEC.

interno.
Atquiangulus DEC < Ainterno.f fi6.1,

e 16,1

Ergo angulus_BDC multo <€ A,
QE'DQ



82 Euc¢ripis
Alia DEMONST’RATIO.

PARS I. Ducre&tam ADO.
Intriang. ADC ang- R < Q. 3
latiang. ADB ang. D < I\ :

Ergo per 19. I, -
Latus AC < DC. )A‘
‘Latus BA < BD.

e
Latera BA —~ AB <BD—{-DC.

Quod autem angulusR fit <Qficpatet. Pro<

ducatur AO in E, ut fiat CE JO CA, Triang,

1 ACE cft Ifofceles. Ergoang. Q IO E 4 Atquiex4
85.1  ternus R <interno E sErgoR < Q. Similiter
b6 L probaturefle D 4 P, T
PARS
Ang. S <«
)\{Ang,\ T <

2,

: P
e L Q -
Tgo
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3 Ergo S —— T < P——Q.
¢ Hoc BDC < BAC..

Vel aliter hoc moq’o.

Pars I

Der Archimedzam re&z linex defini-
. tionem linea BOC eft omnium breviffi-
ma, quzaB duci poﬂ'unt adC. Ergofi
~“aBad C peraliam viam ducatar linea five
incurvata five fra@a,ut BAC, wl! BDC.
" neceflarioilla viaerit major. Patet autem
ad oculum quo pun&um fra&tionis ma-
gis a linea BEC recedat , eo viam per
quamiftalinea procedct efleetixm Iongno-
‘'rem, adeoque etiam lineam effe majorem.
Atqui pun&um fraQionis A magisali-
nea BOC recedit quam D. Ergo linca
BAC erit major linea BDC,

Pars IL

Per propofit 3z. 1. (que 2b hac non
depender.)

Omnes anguh triang. DBC »
emnnibus ang. trian. ABC S

Atqmang DBC _.DCB >I
ang. ABC-L.. ACB

Y
S

. Remaneblt ang Gulus BDC <BA
T. 2 . 5\ Puo-



7 Piobl. 8.

84 Evcn\ims
ProrosiT1io XXII.

Ex datis tribus reftis 4. B.
C. quaram due quelibet tertia
Junt majores , Triangulum. con-
flituere. ‘

l—é_ﬁ__

X
D EFl Ke =xH

CONSTRUCTIO.

1. In infinita linea DH,
lineisdatis A. B. C. {fume == -
quales DF.FG.GH. .

2. Centro'F & radio FD
defcribe CirculumDI, & cen-
.tro Gradio GH circulum HI.

3. Ex pun&to interfectio-

nis], ducanturreétzIF. 1G.
, Dico
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- Dico FIG efle triangulum
,quxﬁtum.
DeMmoNsTRATIO.

FI » :DF ©» A\ Per con- ¢ Defs.

FG » B. - tru&io. '
GI © bGH o C. nem. b Defrg
Q. E. F.
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PROPOSITIO XXIIL

 nis, Ad date refle AB prnctum
- angilo retilineo DEF £qtide
lem GCB efficere.

1. In re&is EH. EI {ume
duo pun&a D. F. illaque jun-
ge re&ta linea DF.

emr 2, Tum *fiacad pun&um
C triangulum GCB, habens
latera zqualia lateribus trian-

guli EDF. |
Dico angnlum GCBel-

fe zqualemipt DEF.
De-
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DEMONSTRATIO.
‘Intriangulis GCB. DEF.
LatusGC o DE> Per con-

Latus CB y EF ftr &io-
~LatusBG 0 FD/nem.

‘Ergo *angulus GCB® DEE, v+
QE F.

Boai

Prq-
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- PRoi’osnIo. XXIV.

Theotss. i duo triangula BAC. BAD
duo latera BA. A duobus BA
AD equalia babuerint. alterum
alers unum vero triangulum ba-
beat angulum iftis laterbus con-
tentum BAC majorem altero
BAD ; habebit quoque bafin
B( majorem bafi ‘BD,

 PRZEPARATIO.

1, Centro A per C dcfcnbe
cit-




I N
Lizer PriMmus.  3Bs

circulum, is tranfibitper D, cum
AC. AD ponuntur. :equalcs Et
BC caditfupra D.

. Ducatur re&ta DC.

 DEMONSTRATIO.

" In Triangulo ADC.latus AD '
ponitur zquale AC. ergo angu-
lus S » Q.

Atqui § < O.

"Ergo Q< O.

-

Adcoque T multo <O.

. Quare cum in triangulo BCD
“angulus T fic < O eric latus feu
: Ba%s BC major *bali BD,- a1
' Q.E.D.

‘M P



16,
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PROPOSITIO XXV.

thew. i duo triangula ABC. DEF
duo latera AB. AC duobus late=
ribus DE. DF ¢qualm habue-
rint alterum alteri; undm vero
triangulum babeat bafin BC ma-
jorem altera EF : habebit quoque
angulum Amajorem D.

. - . 'b . . -
A’- A
B c x
DEMONSTRATIO.

Siangulus A non fit < D
Eritvel A © D,
- velA > D. .
Lo T i




Liezr PriMus. o1

Si fit A © D, erit bafis
~*BC » EF. contra hypothe- as.x
fin. . '

Si vero A > D erit Pbha-bur
{is BC > EF. iterum contra

hyp.
" Adeoque fcqmtur cﬁé angu- .
lum A <D

 QE.D,

' ; M2 - Pro:



Theor.
17.

84 L

bAx L
c Ax. 9

‘tum, quod cft cabfnrdum.

, e -

92 Eucripi1s )
- PROPPSITIO XXVL. N
 Si duo triangula ducs anguWs duohus an-

“gulis equales babseriut o alterum abteri s &
" umum latus um lateri aquale, five quod ad-

jacet aqualibus angulis, (ive quod uni aqua-
lium amgulorum fubtenditur 5 1a & reliqua
latera reliquis lateribus aqualia babebunt ,
alterum alieriy & reliquum angulum reli-
quo angulo,

F B C E GPF
DEMONSTRATIO,
In Triangulis ABC. DEF fintanguli B.E. ut&
C, F, zquales. '
Sitque primo BC J0 EF, fc: latera adjacentia.
siDEnonfit X0 ipfi AB; fit DE <« AB, &
abicindatur EG J0 A B, & ducatur GF.

~ Tumeritin TriangulisGEF, ABC.
Latus GE JO AB per confira@ionem.
Angulus E 0 B |\ Per propofi..
- Latus EF 0 BC ltionem. .

Ergoa angulusGFE J0 ACB,
Atquiangulus DFE 30 ACB per propoﬁtionem’-

Ergo bangulus GFE 30 DFE, pars & to-
Ergo
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-0 Ergo non poteftefic DE < AB,
Et eodem modo probaxur DE non poﬁ‘c effe
minus latere AB:
Ergo DE 30 AB, adeoque manoula ABC,
DEF fe habcnt juzta 4. Et omnia rehq\n funt
xqualia, .

Sit deinde AB J0 DE, fcilicet latera oppofita,
Sinon fit EF JO BC, fit EF < BC, &
- abfcindatur EG 30 BC, ducaturque DG.

Tum eritin triangulis ABC, DEG.

Latus AB 5 0] DE\ per propofitionem.
‘Angulus B O E .
Latu¢ BC 0 EG per con(h-u&

Ergo dAngillus ACB Y DGE. - d
Atqui apgulus’ ACB 0 ‘DFE per -propofi- 4 4- 1
txonem ’

Ergo angulus DGE 0 DFE, quod eft ab('ur-
dum, cumBGE#texternus, qur mterno DFE

majoreft:.¢ et6. I

Ergonon pote& cfeEF < BC.

Eodem thodo probab:tur non pofle effe
EF > BC.

Unde fequitur effe EF J0 BC: Adeoque in
mnguhs ABC. DEF omnia pcr4cﬂ'c #qualia.,
Q.

' »
N

M3 . ;Proi
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ProrosiTi 0o XXVII.
. 5% 18 dwas reffas AB. CD
" refla EF incidens angulos alser-
#0s P. R equales faciat ; re-

éle erunt inter [e parallele.

DEMONSTRATIO.

- Sinon ﬁnt parallelz, coin-
| | dent




Lirer Prisus. T I

. cidentputain I, & fiet trian-
gulum GIH.

- Tum cmangulus externus

P < Riaterno., REANS

- Atqui per propof angulus

P2 R.

Quzx duo fimul. vera offe
abfurdum eft. Ergo linex
notf concutrent; adcoquc {unt
‘parailclx.

Pro-
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PROPOSITIO XXVIHI.

mheor. S8 in duas reltis AB. [‘D
. yefla EF incidens faciar exter-
Bum mgulum 0 ¢qu4[em interno

€5 ad cafdem parses oppofito 9 :

- Aut. fi facias duos internos ¢
ad eafdems partes P. Q. fimul

equales duotus reftis : parallele
erunt inter [¢ refte AB. CD.

\E

NG

IH\ ‘D
)

DE-

2

A
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:fDEMONSTRA’I“IO.

PARS'L

Anculus T O 0.1
Atqm Q I) 0 per proPOﬁtlonem.'

Ergo T J) Q b < BlAx 1,
Adeoquc linez AB. CD funt P“
xallclz. . , ek

PARS IL

g Anguh O..r-P 0 2 Reis.d “digL
. Atqux Q...,.. P2 Re&xs per Prop

ErgocOL PO Q + P. demto ¢por.
utrmque P.

- / —
-~ oaoQ, \

- ——

Ergo per partem pmn;m‘h“ujhs iinez
AB. CD funt parallele.’

R Q.E D..

ax; I-:



v '-CD reéa EF incidas. .

T ger /é erunt equales.

08 - Edcrypis:: .
ProrosiTi o XXIX.,
Si in reflas parallelas 4B.

Alterm Mgul; T. GQ m-'

< ... 2. Externus g erit aqtmlz;
nterno t§ ad eafdem Partes op= f]
’ Paf o R.
rDuo interni ¢ dd eaf
dem partes T. R. fimul ¢ ernnt
-, equales duobus rettis.,.

B
\.. ]
-

o [ De.
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. DEMONSTRATIO.
. [
- PARS L

Si angilus Trnonfiio Q,
erit vel ma;or vel minor:

Ponat\q_t"I‘ < QN
P D Ja-

r -/

Erit*T4P <Q.+P.  sh¢
ACqUI 1:+P 0 blRﬁ&[S. b13. L

‘Ergo Q+7’ > 2 Redtis:
adeoquc lidez AB.-CD non
funt °parallélz: quod eft con- ,, ..
tra hypotheﬁn. e

N 2 Dein-



go0 . Euctioig:

Dcmde ponamr T> Q
fch<T > _
R

R 9-+R <:T+R ‘
‘f"f,_ Atqm £+R2 Redtis. ¢

Ergo T4+R > 2 Reétis:

cAn adcoquc duz Ainez ° AB CD
| non

~




L1 B';l.'i’kxnus Tot
.non funt parallelz : quod ite-
rum eft contra Hypothefin,
Ergo cft angulus T 9.
 Quod €, D.

o 'A RS IL
G T 2Re&is. ¢
‘1{—}—{202 Re&is

S(Ergo"@—FT:OR Q. seal

Atqj‘u Ce T:.D 92 h‘ h per par-

tem L

; —EIgOG :DR'I . iAx 3.
PARS IIL |

GI-l—TSOZ Re&is. ¥ ku.L
Atqui GJOR‘, 1 pPerpare

tem 2. |

-

"Ergo"l{—i—T 02 Rcéhs
 '9.D.E.
N 3 Pro-

-

f:‘ 13. 1) .

\
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“ pROPas'lho XXX

;_ﬂ‘m‘ _ Si due rete AB. CD [int
2. paralle/x ad eandem EF ; ille
erunt quoque inter [e parallele.

A-
¢

DeMons TRATIO.

~ Ducatur per tres datas ree
- &aslinea GK -
4

s ~ An.
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- Angulus O © P.* ropterug
parallelas AB. EF. - ’

Angulus & © p. “propter
parallelas CD. EF

Ergo ang. O JOQ,alterm
"Adeoque AB. CD {unt®inter ®
fe parallclx. -
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PROPOSITIO XX‘(T

Prob.'so. - ‘Perdatum puaﬂum g du-
cere lineam AB, que date CD
fit parallela.

‘CONSTRUCTIO.

1. Ex pun&to G ad datam
CD ducretam GH{ub quo-
libetangulo GHC. -
2. Ad linez GH pun&um
#3 L G fac *angulum HGB zqua-
~ lem angulo GHC.

T : . Dico




LisErR PrRIMUS. [zo§

Dico BG productam eﬁé
Jpﬁ CD parallelam.

| D'EMO'NSTRATIO;

+ Anguli alterni GH( HGB
funt xquales per conftructio~
vem. Ergo "linex eB.. CD.vx.1
A{unt parallcl:c O

0  Pra



8 .- EBucribrs: .’

. ProrosiTiO XXXII.

Sweotss, 1 riangali ABC wuno latere
B[ praduﬁ’o & E.

1. "xternm ngulus S duo-
bus internis ¢ -oppofitss. ed & B.
xqualzs ef.

© 2., Trmngult tres 4ngu1:

B. 0. fimul [umpti duobus re-
btis equales funt.
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DEMONSTRATIO."
Pars 1..

Daa reéta CD parallels lateri BA,
erit.

AngulusP' 0, A, alterno; propter * 3%
incidentem AC. = -

' \Angulus Q_J0B. interno propter b 29 k
incidentem BE.

B Ergoanguli Pl Q hoceft totaiis
S » AL B QE D, -
| Par's z ‘
' Dyoanguli O1- S 0 2 Reis, ¢ ¢ 1%
Atqui$ 0 A—~B. perpartéml],

\ .
. Ergotresanguli A.L.B. .00
- 2 Redlis.

COROLLARIUM L,

Ommes anguli unius triauguli funt
. zquales tribus angulis cajufcunque alte-
rius trianguli fimul fumtis; Et quando
duo funt zquales duchus erit & tertins
* zqualis tertio.

- 0O 2 De-
. 4 -



2 fecat.

108  EucrLipis’

COROLLARIUM IL
In triangulo Iofcele re-
&angulo anguli ad bafin fune
{femirecti. Et quadrati dia-
meter illius angulosbifariam -

COROLLARIUM III.
~ Angulus trianguli 2quila-

teri eft upa tertia duorum re-
¢torum, vel duztertiz unius

L redti.

~

SCHOLIUM

Omnis- figura rectilinea
dividitur in tot triangula,
quot habet latera , demptis
duobus, &anguli triangulo-.
rum- conftituune angulos fi-

ure. - S |
5 ' DE-

L] ) o
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DEMONSTRATIO.

. A B
Intra quodlibet polygonum ex: gr:
pentagonum ABCDE , .fumatur ali-
quod puntum F, ex quo ad fingulos
angulos ducantur refta ; & obtinebun-
tur tot triangula quot figorahabet late-
ra, ‘adeoque hic quinquetriangula,
Cum autem unumquodque triangulum
_ contineat duos angulos retos (per 32.1)
quinquetriangula continebunt 10 angu‘os
re&os; a quibus fi demantur angulire@i
. quatuorcirca F pofiti (15.1.) quiad ﬁgu-
ram non pertinent , remanebunt pro an-
gulis figura 6 anguli re@i.
Cum jam duo anguli re&i continean< -
tur in unotrigngulo, 4 eruntin duobus &
€ in tribus triaugulif. ST T Uns



g10 . EucrLiprs . -

Unde jam concludimus - pentagonum
dividi pofle in tria triangula: hoceftin
tot triangula , quot-figura habet latera
demptis duobus.

Quz demonfiratio tmjverfalis eft pro
omnibus pﬂ(ygoms 5 & Ta‘bQIz fcqucn-

tis cﬂ: tundamentum. B

Latera * sl4l_s|6l7

Trianguh |5 [ 21314 5

Anguhrc&l 2 |4 | ‘6_ J 8] 10

Latera ° [ 9lrofnj]n
Trianguli - 6] 71 8 l_ 9] 10
Anguhre&x 12 (14 |16 J18 | 20

Cujus hic eft Scnfus FlguraEx Gr:
6 laterum, dividi Potcﬂ; in ¢ triangula;-
& illius anguli omnes vadent § rectos.

Pnb-
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PROPOSITtO XXXIII

Rettz AC.BD que 2quales & Toeo,
- paraliclas AB. CD ad eafdem par- **
ves conjungunt.ille & ip|a aquales
/ant & paral che. -

A B

Y
L +
c D
~ DEMONSTRATIO.

Du&a Diametro AD, in Trx-
angulis BAD. ADC.
Latus AB 0 CD per propo-
_fitionem.
Angulus a0 > T propter , ., 1
- Pa



112 Edcun'rs
parallelas AB. CD.
Latus AD o AD.

Ergo per 4. omnia funt 2qua- |
lia, nim, . .
- Latus AC » BD..

| Angulus Q_ » S, adcoquc
b1 LY AC&BD parallelz

Pré-
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ProPosiT10 XXX_[V.
A - B ~

7 logrammi ,
: ABCD
oppofitala-
of tera é‘ an-
£\ guls equa-
C - Dlia [fam;
! ' ipfumque a
Diametro [ecatur é:farmm.

DEMONSTRATIO.
In Tnancuhs BAD. ADC.

Angulus 20 T propter parallelas a 25.L

AB. CD.

Angulus 2 § 0 Q propter parallelas
AC. BD

Latus AD 0 AD.

- .Ergo per 26, omniafunt @qualia; fc:

Latis AB 0 CD.
Latus- BD 0 AC.
Anguluis B 0 C.
Adeoque per 4. Trlangula BAD.
ADC inter fe funt ztha -
Pro-

Theor.

D Paralle. **

t
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PROPOSII‘!O XXXV

Theor, Pamllelocrmmm e/ID FD

T fuper- eadem bafi CD"¢g* inter
‘eafdem parall:las AB. CD conﬂ:-
tuta funt ,egua[m

D Emoﬁ'sm ATIO;
Tres hic occurrunt cafus, qux
totidem ﬁguns cxhxbcntur

Ad Ficui’am I
~ Latus AE © CD
Latus EB CD)S‘_" I .
: S "Ergo




i

L 1sEr PrIMus. 1—1;'
Ergo AE a0 EB.
- Confiderentar jam duo trian-
gulaEAC. BED,1n quxbus

Latus EA0BE.

24z %

Angulus ADBED prop,tc“;

parallglas AC. ED:

Latus AC ED per34. L

FrgoTnang bEAC ce| -
Triang. BED>Adde
Ttiang. ECD ECD

- BECD.

. Ad Figumm.lf;
- Latus AE 0 CD. I
Latus FB.o CD.3

Eroo AE 0 FB\
FE FE/

AF:oEB

Qzare]am in Tnanguhs FAC
BED. .

'S,

e

Pz . La-

54.1-"

. Parallelogr, EAED 1) Parall
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Latus FABE.
- Abgulus A BED. propter
parallelas AC. ED.
Latus ACoED. per34.1.

L  Ergo Triang, ‘FACJJBED)A'
Trap EFCD. » EFCD

Parallclog. AD Parall. FD.

Ad Figuram IIL.

- Latus AE 0 CD i
- Latus FB CD.,J%' L.

Ergo AE 0 FB)

T ° ER. EF/A
 AF » EB.
 Quare iterum in tnanguhs

FAC. BED.
" Latas FA 0 BE
Angulus A 0 BED. ob
parallelas AC.ED.
Latus AC 0 ED. per34. L
' - Ergo




' Lieer Primug .‘1;7.
Ergo ¢ Triang FAC0Tri | del
- ang. BED. S '
- Triang FEG 0 Tri
ang. FEG.

~ Tfapézium EACG o Tra\ :
~ pezio BrGD. )A.,
Triang. -GCD -~ GCD

Parallelogr. AD 2 Parallel, ED.
" Q. E D.

Pro-
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A PR(S-P‘OVL_;SITIO: XXXVI,
- Teon Pargllelogramma AE:HD fu-
7  per equalibus bafibus CE. F D), &
o inter eafdem parallelas AB. CD

canﬂ\ity_m, inter [e [unt aqualia.

A @ ___ 3 B
-Q X
DEMONSTRATIO.

Ducantur reCte CH. EB, quz eruntb

2 33’1, a zquales & parcllelz. Hoc fa&o erit.

Parallelogr. AE D Parall EH. .
*  Atqui Panalll. HD 0 cxdexr},; I
Parall EH.

. —
bacL - Ergo bParall. AE:D Parall. HD.
’ - Q E Dc

Pro-



J
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PROPOS]TIO XXXVII'

Trm;zgula ACD. FCD fuper theor.
-eadem bafi CD & inter eafdem %~
parallelss AB. CD. ‘conflituta #

Junt inter fe zqualia.
E p p
C D '
DEMONSTRATIO.

Du&:s DE a patallelaipﬁ CA ut & —_—
DB parallela CF, erit.- bis. L
. Parallelogr b EC 0 Paraﬂelogr BC.

Atqux Parall. EC femn"ﬁs eﬁ /
Triangulum ACD. I

Et Parallelogr. BC !emlifs et oL,
tnangulum FCD - [ :

—e ey

F.roo ctriang, ACD 0 triang. FCD. c AL 7,
QE D N '

Pro-
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- PROPOSITIO XXXVIIL

T . Triangwls A(E. HFD fu-
per xqual:bu.t bafibus CE. FD.
€5 inter eafdem paml!elas A'B.
CD conflstwa , inter [e funt
equalia. -

BNAN

D

\ | DF-MONSTR;ATIO.
gl Ducatur *EG parallela
ipfi . AC - & DB. ipfi FH.

i Tum b Pagill. CG © Pa-

- rall. FB
| At-

‘,
|
|
!

- e




~ . LisxzrR PRIMuUs. wx

Atqui dimidium CG
eft Triang. ACE.

Et dimidium FB c&/H'I
Trlang HFD. :

Ergo < trlang ACE CC“H'
- triang, HFD )

!
|
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PROPOSITIO XXXIX‘

Theot. 3 St trmngala A?C r.DB['

P fint equalia , ¢ [uper eadem
bafi "BC &9 ad eafdem partes
conflituta: illa erunt quoque in-
ser eafdem parallelas. Hoc eft
AD erit parallela B(.

DeMoNsTRATIO.

N Adverfarius hoc nc5et Sxf'AE
parallela ipfi BC : &.produ&a BD in
E, ducawur re&a EC. .

agnL Tum Triang. s ABC0 EBC
Atqui Triang. ABC 0 DBC - per
propofitionem,
L2 + Er-
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Ergo Triang. *EBC 0 DBC. To-
~ tum & pars quodelt abfurdum

Et eadem demonfiratio obtmet in o-
wmibus lineis que poflunt duci fupra
AD.

Quare concludendum eft nullam li-
neam ‘poffe duci fupra AD, que ficip-
fi BC parallela.

Quod fi adverfarius contendat lineam
AF efle parallelam BC, eadem demon-
ftrationis forma ipfum ad abfurdum de-,
ducimus 3 & probabimus nullam lineam '
infra AD pofle duci quz ipi BC fit
parallela.

Ergoree hinc concludlmus ipfam li«
neam AD effe.parallelam BCx

' Q. E..D.

Q; ’ P_nd-

bAx 1.

ch.g,



Theot.

30,

]

LELN Y
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- PropoOsiT1O XL

Si trmngula AB(. DEF f; n?
‘equalia , ¢ fuper aqualibus ba-

 fibus BC. EF,. € adeafdem

partes conﬂttuta Ila erume quo-
gue inter eafdem pamllelas AD.
BFE.

DEMONSTRATIO.

Si AD justa Adverfarium non fit pa-

* rallela BF ; fit AG fupra AD du&a,

ipiBF parallela & produta ED in G ’
ducatur GF,
Tum erit 2ttiang. ABC 0 tnan«.
GEF.

" Atqui idem triang. ABC 0 tmng."

DEF. pcr Prop.

‘Erge




T
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Ergo btriang. GEF 0 DEF. To-
tum & pars ; quod eft cabfurdum.

Adcoque linea AG non eft parallela
BE : necullaquz fupra AD pofiet duci,

Et eodem modo demonftratur nec
AH nec ullam aliam qua infra AD pof-
fit duci, efle parallelam ipfi BF.

Ergo concludimus iterum 1pfam lineam

AD effe parallelam BF. Q. E. D.

be.I
ch.9.

QA3 | Pres



Theor.
31.

a3 L,

bis. L

126 Eucr 1DIs

PRoposrrl‘o‘- XLI.

‘_A E___F Sz parallelogram-

" mum  AECD
< _/_ COMImUnem Cum
' triangulo FCD

¢ ® bafin CD habue-
rit, & in iifdem parallelis AF.
CD fauerst: parallelograsmmnm e-
rit duplumirianguls,

DEMO’NSTRATIO

Duta AD erit trxang a ACD 0 tri-
ang FCD.

Atqui b parallelogr. AECD eft du-
plu«ntmng ACD.

Ergo etiam parall. AECDeft duplum
triang. FCD. .

SCHOLIUM .-

Imo etiam fi parallelogrammum
ABDC cum triangulo EFG =qua-
les bafes CD. EG. habuent&nnf em
fuerit parallelis , parallelog. trianguli
duplum erit,
¢ N -~y DC'_

Es
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_DEMONSTRATIO. -

A B X FE

[ 2

’

ok L _\
C DF G H
Du&a FK parellela GE, erit. ‘
Parallelog. AD 20 Paral. KG. 36.1.
AtquiParall. KG eft duplim Trian-
guli EFG. per34. L. _
Ergo etiam Parall. AD ejufdem trian-
"guli duplum eric. '
Praterea i Trianguli EFH cum Par-
allelogr. AD inter caldem parallelas exi-

ftentis, bafis FH tuerit dupla baleos CD Co

* erit triangulum EFH 20 parallegr, AD.

DE)MONSTRATIO.
Triang. EFG 20 triang. EHG (38.1.)
. Ergototum triangulum ‘EFH eft duplum
trianguli EFG : atqui ‘'modo demonftra-
tum eft effe parallegr. AD duplum ejul-
dem trianguli EFG. Ergo erit parally -
AD 30 triang. EFG. ro
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s 1o 1.

b3 L

a‘ 3. L

b 4Ll

PROPOSITIO XLIL

o A & Dato triangule
"’7 "ABC equale paral-
lelogrammam GC
_ conftruere, habens
B E e augulum  equalem
' : ‘ angulodato D,
CONSTRUCTIO.

. 1; Divide abafin BC bifariamin E
& ducre®am AE,
2. D «clineam AH parallelam BC.
3., Ex Educ re@am EG ut angulus
GEC fit 2qualis angulo dato D.

- 4. Age CH pagallelam EG,

‘Dico GC effe parallelogrammum

-quafitum,

DEMONSTRATIO.
Triang. AEB 20 triang. AEC. :
Ergotriang. ABC eft duplum triang,

AEC :
* Atqui Parall. GC beft duplum ejuldem
’ triang.” AEC,

Ergotriang. ABC 0 Parall. GC. «

Cum jam angulus GEC per conftru-
Qionem fit 0 angulodatoD ; patet fa-
&um cflfequod quritur, =~ -

- Pro
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v Linim PriMus. x29
Pr OPOSITIO. XLIIL

Omnis  parallelogrammi AC Thote

 complementa 4G. GC. funt inter

J¢ equalia,

DEeMONSTRATIO.

Triang. BAD .0 Tri

g | ang BCD. ) 1

. \Trimg. BEG .. GHD34 '+
0 tri. BKG+GED/

.~ Remanet complem. AG

*compl. GC, - QE.D.  asxs
| R Pro-

~
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.a42. 1

b3, L

€31'L

130 . Euc p;xplls.' :
PROPOSI T10 XLIV.

x Ad datam

vectam Fda-
'y to triangulo
ABCequale

parallelo-
grammuns

CM apphcare habens amrulum aqualem an-

gulo duto D,

CONSTRUCTIO,

1. Conftitueaparallelogrammum CG
zquale triangulo ABC » & habens angu—
lu‘n GEC O anguloD. *

2. Produc b BC inK, ut CK fit0
datz F. )

3. Age KI panallelam ¢ CH, quz
Proda&a: AHoccurratin I.

Ex Iper C ducatur IC . qua pro-

~ du&:e GE cccurratin L.

§ Ducarut LM parallela BX, qua:
produ&tz IK occurrat in M.
6. Denique producatur HC in N.

., Dico CM effe para llelogrammum-
qualitum,

* De-
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"DEMONSTRATIO.
Triang. ABC 0. complcmentoGC

per Conltr.
Compl (,M“:I) eidem compl GC. 343 L

Ergo triang. ABC b0 compl. CM. bAzL

Angulum autem CN’VI eﬂ'c 2 angulo -
dato D fic demonftratur.

Ang. CNM<0 HCK. proptbr pa ¢y L
ralle!asCK NM. ¥

Ang. HCK 0 ?GEC proptcr pa-

rallelas HC. GE. -

Ang. GEC" 0 D. per conﬂru-'
&mnem L

5

Ergoang CNM Rl D. ¢ dAnL
Cum jam denique latus CK fa&um

fit zquslelinex datz F, patet paraliclo-
_gramunum CM quafito {atisfacere.

Ra  Pro-
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- ProrosiTio XLV.

Prob. 13, Dato reﬂi[im‘o AD xquale

parallelogrammum ED confli-

tuere habens angulum equalem
angulo dato F. ‘

CONSTRUCTIO.

1. Du&a CB dividatur

rectilineum in t:iangula.

«sa1y 2. Fiat @parallelogram-

mum E[ x triangulo BCD,
_habens angulum Hp datoF.
. 3. Su-
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3. Supra latus GI*fiat pa—w4L L
rallclogrammum GD o tri-
angulo ABC, habens angu -
IlumGID » 1pf 1 H.

, Dxco,quamro fatisfaGtum |

o efle.

DEMONSTRATIO. *

jParallengr. El ©
A triang. BCD. onft
|Parallelogr. GD ao/ perconti.
triang. ABC. :

'Ergo Parall. ED Regilineo
° T Aap.
Q. E. F.

¥

R3  Pros
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ProrosiT1o. XLVL
" Prob. 14 » Su/)er data reia AB quadm—

tum AB DC de ﬁrtbm’
c b
- S , B )
CONSTRUCTIO.

1. Abextremitatibus A &
B-erige ‘duas perpendiculares
ot @ AC. BD. quz- fint zquales
. lpﬁ AB:
- 2. Ducatur re&a CD.
Dico ABCD efle qua-
dratuih quafitum,

DEMONSTRATIO.

. Pro laterlbua.
sAr L LatuSACaao BD q(uau- ‘
-
K E mm-

- 3
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trumque eft neidem AB. -
Latus AC cft parallelum
bBD, propter angulosrectos, ***%
A. B. - = '

. Ergo ¢AB & CD funt pa- et
rallelx & zquales , adeoque -
omnia latera 2qualia eidem
4B, inter {e funt zqualia & .
parallela.

. Pro angulis, | - .

In parallelogrammoAD an- |
ouli A.B. funtre@i. Ergo'de- 4+t
tiam oppoﬁ;’i D.Cluntrecti..
Ergo ABDC: eft quadratum,

-/

o PK;O:'
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PrOPOSITIO _XLVH.

oo+ 1 omni triangulo reangulo
3 BAC quadratwm lateris BC,
| quod recto angulo opponitur, -

" quale eff uobus fimul religuo-
“rum late m Bd. A[. qua-
dratis. c '

DLMONSTRATIO.

Ex A duéta AL parallela late-
ri BE, lateris BC quadratum BD
SRR . dividie

T
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dividit - in duo parallelogramma -
BL.KD: - - . |
~..Si jam demonfratum fic Paral-
lelogr. K'D effe 0 quadrato A],

_ ut & parallelogr. BL effe 0 qua-
drato. AF , perafta res erit. o

Pro Primo.

A | uterque reétus.,

Du&is AD, BIang. BCD ACI. quia
.',A'{ang. ACB.0 ACB.

ra—
L

 Ang:ACD'0BCL -

) Ergo intriangulis ACD.BCL = -
Latus AC 20 CI. ) quia funt latera eo~
Latus CD 0 BC/rundem quadratorum,
Ang.ACD 0 BCL.

" Ergo 3 Triang. ACD triang. BCL" , 4L
¢ Atqui pafztllelogr. KD Quia " funt
duplumtriang. ACD.  \iniifdemba- ¢41. %
« Etparallelegr. Alduplum/fibus & pa-
triang. BCIL, rallelis.

$ - Erge
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~ Ergo bparall. KD 0 parall, feu qua-
barg) =E drato AL 1

Pro Secundo.
Dudtis AE. CF. <Ang. CBE 2 ABF.

quia uterque reQus.
A\Ang. ABC. ABC,

Ang. ABE. 0 CBF.

' Quarein triangulis ABE. CBF.

Latus AB 0 BF.\ Utpote ltera eorun-
Latus BE 20 CB./dem quadratorum.

a1 Ergo Triang, ABE ¢ 0 Triang. -
CBF,

" " eAtqui parallelogr. BL eft| Quia funt
e4r.L  duplumtriang. ABE. in iifdem
cEt parallelogr, AF duplum/bafibus &

triang. CBF. . lpagllelis, .

- Ergo -
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quadrate AF,
Atqui antea parall XD 0 qua-

Ergo parall. BL 0, parall. feu ot Ar6
)A -
drato "~ AL,

. Ergo Quadratum BD 2 ducbus qua-
dratis. AF. AL " \
Q. E. D.' -

K o Suc-



140 ~“Eucripis

succin@ior autem & clarior eft Clarif-
* fimi Sturmii demonfiratio, quam in fua
Mathefi enucleata, pag. 30, hoc mode

propomt - ‘ .
-  EAA___F D
n’v w.\“" i“, ..‘..‘
e | Xe

B G C

Fa&is Facxendls » quz appof ita Figura
monftrat,

3 FDCG duplum eft Ah\
ACD. L1
Atqui O AHIC etiam eft du- / 1 L
plum Ali ACD. .

Ergo T FDCG 2 O AHIC,

' Eodem modo.
£ FEBG duplum eft Ali AEB.
~ AtquiD ABLK etiameft duPlurr>4t. L
AliACD,
» T . _E’g‘
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Ergo 2 FEBGO ABLK)Add
Supra cﬁ ZSFDCG 0 O AHIC €

Eritque 0 EDCB 0 O ABLK |
CAHIC. = Q. E. D.

* Nam quod latus BE occurrat lateri LK
& latus BD continuato lateri IH fic patet,-

fiquidem omnesanguli O , ut & P mani-

fefto zquales funt, quiaubique O -+. P
conftituunt unum reGum.

J4X '

Adeoque Alum ABC revolutum circa

centrum B congtuet cum tnangulo BLE;

revolutum autem circacentrum C, con- -

gruet cuin tmngulo CID

SCHOLIUMI

Pulcherrimum hoc Pythagorz inven-

tum infigne per totam, Mathefin e

Theorema, & non paucautiliffima fup-

peditat Problemata, quorum cem alia -

apud Clavium & alios Autores abun-

danti fatis copia videri poffint, nos tria
- tantum afferemus, : '

R S3  Pros
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1. Duas lincas K & L, jungein an-

Eucrip1s

ProBLEMA L

Datis
quodli..
bet lineis
K.L. M.

N.O.in-.

venire

Ny Quadra- .

tum
quod o-
mnium
linearum
quadratis

"~ fimal

fumtis fic

. ®quale.

Conftruétio & Demonftratio.

gu-
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gulore®o ABC, erit dutire@ti AC:
mAC*ocmsK. &L. :

. Fa& CD M perpendiculariad -
CA erit 0 ADous. K. L.M. '

3. Ad AD fiac perpendicularis DE

o N, eritque 0 4E o otis X. L.
M. N

Ipfi AE fiat perpendlcu]ans EF.
0 O ) cmquccl AF 0 aus. K. E M.
N.O. _

sz omnia fcquuntur ex hac proy
e 7. cum quatuor ifta triangula ABC. -

ACD. ADE. AEF. per conf’cru&xo.
nem fint retangula.

, .

" Proe
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EucrLipis

ProBrLEema ]

,.{R g/
D A F B
Datxs duabus lmexs ma:quahbus /

K. L. invenire quadratum, quo

~ afeinvicem quadrata ab illis facta
~differunt.

CONSTRUCTIO

L Fac reGam DB duplam da- -

tz majoris K.
2. Superilla dcfcnbe Semicir-

culum DEB.

3. Fiat ipfi DB perpendicula-.
ris BC 0 datz L.

4« Ducatur CE ad Semicircus -

lum , parallcla BD.
5. Ex
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5. Ex punfo E demittatur
perpendicularisEF. :
Tum dico o AF efle diffe-
rentiatn Otorum K. &_L. i ‘

-~ DEMONSTRATIO. .

Du&a AE erit triangalum
- AEF per conftru&tionem rettan-
gulum; adeoque per47. I. |

0 AEooEF Lo 4F
Atquin AEo oKy Per con-
EtoEFooL. /fru&.

Ergo ok fuperat oL pero AF;
adeoque 0 AFeft differentiacito-
rum, K & L. ‘

T "PRrO-
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PROBLEM A IIL

Cogmtls tnangull rc&an- '
guh ABC duobus laterlbus ,
invenire tertium, ,

PRAXIS.

Gint cognita duo latera
AB3.B( 4 Quiatriangulum
eft retangulum : duo qua-
drata 4B & BC: feu 9 & 16
addantut inunam fummam*
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& obtinebitur 25 pro duo~ -
bas otis 4. BC. hoc eft pro
oto A(: cujus radix S‘dablt |
latus quafitum 4C.

“Similiter cognita fint la-
terad(.§ &BL 4: tum aoto’
A 25 {ublato cto BC, 16,

. reftabitpro Oto 4B 9. cujus
radix- exhibebit latua quali=
tum A4B. . ,

I

T a2 - Schos-
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. SCHOLIUM IIL

E - D
K
ERCAY CIY
F
L /G
B. C

Si triangulum ré&angulum fit

fimul Ifofceles, facillime propo-
fitionis veritas demonftrabitur
huncin modum. :

PREZPARATIO.

1. Superlateribus AB. AC. fiant Ota
AF. AG.
2. Ducanturre&z CD. DE. EB.
DicoBCDEefleOtumaBC, &
0 Ciis AF, AG.

DEMONSTRATIO.
Pars 1.

Per 32. 1 illufque Coroll. 2, tres angtij
- ; i

[ SR
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liadBfc. ABC. ABE. EBF. ut &tres
ad Cfcil. ACB. ACD. DCG : preterea
duo ad E fc: AEB. FEB, ut & ad D
duo ADC. GDC; funt femire@i: un-
de jam facile deducitur angalos AED.
ADE etiam efle femire@os : adeoque
quatuor angulos quadnlaterl BCDE efle
: rc&os quare latera oppofita funt paralle-
: . BC.ED&EB.DC, ¢

ArquCJ) CD (6.1.) quiatriang.
BCDeit re&angulum in C & habet duos
angulos ftipra Bafin BD zquales: unde
etiam BE 20 ED.

Ergo quatuor latera BC CD. DE.
EB {unt 2qualia : adeoque BCDE ytum

laterisBC. .
PARS IL

Sex triangula K, L. M.N. O.P. ha.
bent fuas bafes inter fe zquales, (quia
funt latera Ou) & duos angulos fupra ba-
fin, quiaomnesfunt femirecti.

Ergoper26.1. trmncula omnia inter
fe funt zqualia.

Adeoque 4 triangnla K, M. L. N lia
4 triangulis. P. M. 'N.O.

Hoceft Otum. BCDE 0 Otis AF.
AG, Q E. D, ‘

:I' 3 C ‘Cui
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Cui demonitrationialiam fic bre-
~ viter adjungimus, B

|

Defcriptis quadratis 4F. AG,
BE, producantur latera £B. GC.
- quaz neceflario debere cadere in £
& D facile probari poteft, uctBE
- CD fint Diamecri, que ipfum
quadratum & fingulos illius angu- .
los bifariam fecant.
- Unde jam nullo negotio dedu-
citur lineas BX. CK, ‘DK . EK ef- .
~fe inter fe & lateribus 4B. AC.
xqua- -
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xquales; adeoque trianguli DBC
~‘cumnto €/ inter eafdem paralle.
las 1B.GD exiftentis, bafis DC, .
dupla eft Parallelogrammi bafeos
“CG:ergo per Scholium pro. 41. L,
Triang DBC oto 4G. '

. Deinde triangulum DEC o

triang. DBC. 34.1. '-
EtTrang. DEC 1 oto 4G,
Etotum 4G a0 AF.

Ergo Triang. DEC 00to 4F.

Quare fequitur duo Triangula
DBC.DEC fimu fumta, hoceft
otum BCDE efle wle quadratis
duobus AF. 4G fimul fumtis.

Czterum ex haceadem demon-
Rrationis forma‘, fequens haud
inelegansdeducimus -

Theotema. T,

In Triangulo Ifofcele reftan.
gulo 4BC, quadratum Hypote-
nufz BC quadruplum eft triangu-

+ lieju{dem propofiti 4BC. D
. e
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DEMONSTRATIO.
Ex fuperiori demonftratione:
- patet fingulos oti BE angulos bi-
fe&os efle, & lineas BK. CK. DK
EK lateribus AB. AC. zquales:
- Unde jam fequitur quatuor trian.
gula BKC.CKE. EKD. DKB.:
& inter fe & triangulo BAC efle
zquiangula, &zquilatera:adeo-
que zqualia.

Cum autemquatuorifta trian®
gula conftitvant otum BCDE»
patet illud otum quadruplum ef
fe Trianguli4BC.. QE.D.

Qlfai demonfiratio przceden.
tis Theorematis, cum mihiocca-
fionem przberet inquirendi, quo-
modo otum hypotenufz trianguli
reCtanguliinzqualium laterum fe
haberetr ad ipfum Triangulum,
fequens fefe ftatim prodebat.

Theorema II.

In quolibetcunque Trian%{ufo
. C- -
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Reftangulo, inzqualium laterum,
quadratum Hypotenufz triangus
lum propofitum quater fumtum
fuperat ate quod fit a differentia
‘ reliquorum laterum : feu quod
idem eft ; orum Hypotenu-
fz eft wle triangulo propofito
quater fumpto una cum oto diffe-
rentiz reliquorum laterum,

Demonftrationem vide pagina
fequente.

\/ Do
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' DEMONSTRATIO.

® Super trianguli re&anguli /BC
lateribus conftruantur ota AF.

A4G. BE. _
Deinde producantur latera FB
GC: tum ex angulis £ & Ddu-
cantur EK panallela FB, & DN
parallela GC: iftz linez itafein- ,
terfecabunt, ut conflituant qua.
tuor triangula BLC.CKE. END
DMB,
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DMB, & in illorum medio qua-

- dratum KLMN.,

Quibus conftruétis vel levi-
ter in przcedentibus exercitas
tus facile omnes angulos O, ut
& omnes P inter fc les cﬂ'c
peripiciet.

Unde fequitur per 26. L
quinque ifta. Triangula efle in<
ter fe xqualia; & habere la-
tera zqualia lateribus : fc. B
‘DN. EK.CL: utetiam AC, CX.
EN.DM BL. '

Quare fi auferatur BLa BM:
. DMaDN: ENabEK: &CK
a CL, remanebunt. KL. LM.
MN. NX interfe les, quxfunt

« differentiz laterim 4B. AC.
Quia autem iftx zquales linex

-ad angulos retos funtjunétx, ut
facile ex 26.1. patet, fequitur qua-
drilaterum XLMN efle quadra-
tum differentiz laterum 4B. 4C.

Cum ergo quatuor triangula
BMD.DNE. EXKC.CLB, cum
Y 2 ato
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oto XLMN confticuant totum
BCDE ; quod firab hypotenufa
BC: patcbn: abunde propofiti
poftri Theorematis veritas.

Vix autem poffum quin hi¢ af-
feram plusquam elegantem Cla-

- riflimt Chriftophori Sturmii de-

monftrationem prefentis prop.

47, quam ex hac figura, alioac -
diverfo a nobis ex fundamento,

conftru®ti , nobis fuppeditat,
~in calculo Alegebraico -propofi-
tum: quz tamen ab iis, qui vel
a limine Analyfin fpeciofam fa-
lutaverunt , intelligi porteft.

Illa autem ita-fe habct Trian-
guli Rectanguli 4BC, latus BC

feu bypotenufa- dicatur 4 : AC
vocetur 6. AB ¢. Area Ttian-

guliABCcritI be. adeoque qua-

tuor triangula facient 2 bc: Deinde
differentia laterum-4B. 4C erit
c—b, ejufque otum ce—26¢ -} bb:
quod priori arez quatuor trian-
gulorum additum facic cc ~}-44,
qua

e g
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quz fumma eft olis cato a4 fa&to
ab hypotenufa.

Cum autem ifta fumma exhi~
beat duo ota laterunmr 4B, AC.
fequitur etiam duo illa cta effe
lia oto BC.

. QE D
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’ M
G > _ rI/- . H
S Y
B s Y
4:'.: S 0 .
q 7 X . g 7
b C

Czterum illuftris hujus pro-
pofitionis aliam a przcedente ge-
neralem demonftrationem hoc
modo damus..

Triangulum re&angulum da-
tum fit ABC; laterum AB. AC.
quadrata fint AD.AL: & lateris
BC quadramam BH: Jam patet
ad oculum quadratum BH a re-

. liquis quadratis AD, AL, abfcin-

dere triangulum AFB & trape-

zium AIHC. Si jam, produdta
DE
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DE in G, & du&a NR per F
parallela BM & GK' parallela
E A, demonttratar efle triangu-
lum o Xx»Y.

' S0 T.
Parallelogr. P 0 Q.

Triangulum GFR IHM."

~ Certi efle poterimus de pro-
pofitionis veritate.

DEMONSTRATIO. -

Generaliter notandum facile -
pofle ex pracedentibus demon-
ftrari omnes angulos O ur &
omnes R efle inter fe zquales.

Primum X » Y.

" Duo triangula X & Y habent -
duos angulos O & R ur&latera
BC.CH zqualia: Ergo (26. 1.)
- ipfatriangula func zqualia. e

Se-
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' Sc'cuhd‘um S T.

Duo triangula S & T, habent
duosangulos O &R, &ut & la-
tera NF. GK =zqualia : Ergo
(26‘1) ipfa ttiangula funt 2qua-
lia. Et latus BF 0 Gl. quibus

abzqualibus BG , GHablatis , re-
manct FGoOIH., :

Tertium P Q.

Quia funt complementa paral-
lelogrammi DK.  (43. L

Quartum Triang. GFR 0 THM.

- Duo ttiangula GFR & THM, .
habent duosangulos O & R. ut
~ & latera FG. IH =zqualia. Ergo

(26.1.)ipfatriangula funt inter {6
zqualia." ’

Ex quibus patet lateris BC
quadratum BH in fe compre-
“hendere duorum reliquorum la-,
‘terum AB. AC quadrata AD.
Al Ergo quadratum BH ctiam

per




LiBewr PR1Mus 113} |
per Axioma 13. duobus quadra.
tis AD. AL zqualeeft,

Q. D. E.

Quod autem BG concurrat
cum DE in pun&to G; & CH
cum ML in H, fubra demon-
ftratum eft.

-
N
\
! A
‘.
B
. wh
! ~
R
H i
HE
i E !
. H »
a :f
i .
; ., | f
. ‘ ‘
s Vo
f ¢ H
3 N i
N ‘ T
4 e vt
P e |
; HEENH
. e s i - MM Ly A
s i
s -t
-
. X De-.
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Tridnguli reGanguli ABC, laterum
quadrataftut AD. AK. BT. demonftran-
duin eft hoc t temum BT efle ©le duobus
relxqu:s.

Fiat AX 0 AE, erit fuper AX fa<

&um quadratum AF 0 AD. Produca-
tur KHinGut fit HG XF Ducatur
AG. & perIdacatur MIN parallela AH
& tandem agawr EG, quue HE pa-

rallelogrammum , cujus complementa’

. ELIH.{untzqualia: {i utrimque adda-
tur commune parallelogrammum MX.
erit quadratum AF hoc eft AD :!) pa-
ralleg. MH :

Ergo totum parallelogr. MK eﬂ'c z-
quale duobus quadratis AD. AK, -

Deinde fumatur CL. 0 CM, & CR
0 CK. & perfedo paralld. LR (quod

_erit D0 ipfi MK) producantur LO& TQ_

ut {ibt occurrant in P, tum ducatur Dia-
gomalis CS, quz produfti cadet in P.

_ (ut mox demonftribitur.) Hifce fa&isin -

parallelogr. LT duo’complementa: LS.
ST erunt (43.1.) interfezqualia: qui.
bus {i addatur commune parallelogr. BR,
erit parallelogr. LR (hoc eft duo Quadra-
ta AD. AK) 0 quadrato BT. . -

P

 »_~ . Xz‘ . UI-

1‘63’
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UItlma Demonﬁratlo.

' Intra lateris BC quadratum BR , {' ¢
0CH 2 lateris AC Tt Y. = QuoaOto
BR fublato remancbunt duo parallelo-
gramma BO. OK! feufa&o parallelonr. ,
OS D OK; ‘remancbit totum parallelo-
grammum BT, Quod fi demonftratur
efle 0 Qo X, pera@gres erit.

Quare fumta BE 20 BA, conftruatur
Otum BG 0 OtoX. Tum produdtis la-
teribus EG. ST, ut concurrzntin N ;

B per L ducatur BLN 5 quz etiam cadct
inidem pun&um N.-

Tum in parallelogrammo*BN com-
plementaEL. LS erunt zqualia & fi ab
utraque parte addas commune BL, erit
parallelogr. BT (hoc eft BO - OKy
D OtoBGfen X.

Unde jam patet duo Cta X & Y effe
-zqualia 0o BR.

. @ D.E

X 3 Quod
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Quod autem Diameter BL produQa
cadat in pun@um N, ubi latera EG,
ST producaconcurrunt, fic probatur.

B D L

Si
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Sitnon cadatin N, tum juxtaadver-
farium cadat.
Vel fupra N in X, ut BX fit linea
re@a.
Vel mfraN mY,ut BY fit reta,

In X fupra N,

Angulus O 0 Q)
Angulus O 0 I’/'9 L

Ergo P 0 Q_externus interno con-
tra 16, I

Quademonftratio obtinet in omnibus
puactis fupra N ficis, .

. In Y infra N

-, Angulus O 0 Q,
Angulus o 3 Tt

Ergo Q 0 T. iterum eternus in-
terno contra 16. L

Eademque demonflratio locum habet
in omnibus punéis infra Nk pofitis.
Ergo cum linea BL produ®anon pof-

. fitcadere fupra nec etiam infra N neceffa«

rio cadetin 1pfum pun&um: N,

Pro-
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A L
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PROPOSITI o XLVIII

 Si quadratum ab ‘uno

. Triangulilatere CB deferi-

ptum fit equale duobus reli-

quorain laterum Ca, AB

- { quadratis 1 angulus CAB,

c Bauem veliquaifla latera con -
tinent 5 rectus etit,.

D

DEMONSTRATIO.,

Ex Aipfi AB (a) excitctur perpendicularis AD
D AC, & ducaturreétaDB. —
Tum ia Triangulo DAB erit,
Quadr. DA (hoceft AC)——quadr.’AB (b) 0
quadr. DB,
Atqui quadr. AC.—~ quadr. AB ctiam eft-
O quadr.CB: per Pxop, ‘

. Ergo (c) quadr-DB 30 quadr. CB.
Adcoque latus DB 20 lateri CB.

*Quarein Trisngulis ADB, ACB.

Latns AD 20 AC per< gonﬁru‘é}noncm
Latus DB D CbB. - - ‘
Latus. AB commune. | .

Ergo (d) ctiam omnes anguli funt; =zquales
adeoque ’
‘Ang-DAB 2 CAB. :
© Atqui DAB-eft rectus. _ '
El"o(.ABenamrc&nscut. QD.E.

Finis Lier: PRIiMI.
’ Eu-.



EUCLIDIS

ELEMENTORUM

LIBER SECUNDUS.

N primo libro inftituta triangu-
I lorum tum’ quoad angulos tum
' quoad latera varia comparatione,
& parallelogrammum non una &
inter fe & cum trianguliscollatio-
ne, in hoe libro fecundo aggre-
ditur Euclides linearum ad libi=
num feGarum parallelogramma
Reétangula & Quadrata; docen-
do quomodo fe habeant Parallelge

. gramma reftangula que fiunt a .

partibus alicujus linex tum inter
{e tum relata ad Quadrata totius
" linez: ficut ex ipfis propofitioni-

bus porro manifeftum evadet.
Cum autem hujus libri propo-
fitiones; licet numero non, adeo
multz , talesfint, utfuadifficul-
tate tyronum progreflui haud exi-
guam {zpe injiciant moram , nos
Y oleum

~
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oleum & operam non perdidiffe

exiftimabimus, fiillarum demon-
ftrationes ita ordinemus, utqui-

libet illas attento perlegens ftu-

dio, illifque primum librum be-

ne perceptum rite applicans ,

maximam difficultatem . penitus

difparere comperiat.

" Caterum ne occurrentes igno-

tx voces demonftrationum ab-

rumpant curfum, hicut & in pri- -
mo hbro faltum eft, Dcfinitio-

fies premittuntur rerminogum ade

hibendorum tollentes dubiam fi-

gniﬁcationem.
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DEFINITIONES.
~ L
Parallelogrammum reflanga-
lum ABCD contineri dicitur fub
duabus reitis CA. AB, reitum
angulum A comprebendentibus.

t B ¥

c ' D

! A B

Antea vidimus generationem alicujus
fuperficiei. que in memoriam revocata
parallel ogrammi re&tanguli formationem
intelle@u reddet faciliorem.

Re&zlinez AB. perpendiculariterin-
fiftat linea CA, quz concipiatur ferri
fupralineam AB, utipfifemper maneat
perpendicularis; cumiftalinea CA per-
venerit ad pun&um B : tum extremum
puncum C defcriptam relinquet lineam
CD zqualemipfi AB ; & cum lineaBD
| fir quaft cadem cum linea AC ex punéto

T ) Y a A
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A delata in pun@um- B, erit.linea BD .
etiam zqualisipfi AB. | '

Unde patet ad inveniendam totam
quantitatem feu aream alicujus “Paralle~
logrammi requiri tantum notam longitu-

dinem duorum laterum an'gulum reGum
continentium, '

h ‘ZD

S non 7~y VA

C -
P
X
O

AT 23 £ B

Quod ut adhuc clarius evadat , ficut °
& ar&iflimam inter linearum in fe invi-
cem dutum & numerorum multiplica-
tionemeffe affinitatem, ponamuslineam
CA divifam effe in quatuor partes 2qua-
les CP, PX. XO, QA. fimiliter lineam
. . AB

&



-
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AB in quinque partes, quaz prioribus
aquales {int. Si jam linea CA fuper AB
mota perveneritad locum 1 Q pun@um
C. defcriptum exhibebit lineam CQ,
punétum. P, lincam PR : X, lineamn

- XS. O, lizeam OT ; adeoque unico

ifto motu fa&a erunt quatuor ifta minora

‘quadrata CR. PS. XT, O 1, quotnim,

linea CA partes habet: fi enim ex plu-
gibus conftaret partibus , etiam phura
conftituta eflent quadrata.

Facile autem intelligimus illud idem
efle ac finumerus 4 ducatur feu multipli-
cetur per 1 feuunitatem. ‘ '

Similiter fi linea Q_1 (qua eadem jam
concipienda eft cum AC) fecundo motu
pervencrit ad panctum 2, eodem modo
quatuor alia quadrata efficientur quaz
prioribus addira imul 8 dabunt : idquod
iterum idem eft, ac fi numerus 4 bis
multiplicetur per 1 feu femel per 2.

-Non aliter filinea AC perget moveri;
tertius motus guatuer alia prioribusadji~

~ ciet quadrata; quatuoralia quartus; do-

nec tandem quintus ultima quatuor ad-
jungendo quadrata totum parallelogram-
mum reQangulum perficiat & compleat
gu® omnia quadrata fibi invicem addita
o X3 206X~
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20 exhibebunt; quod rurfus idem eft ac fi
numerus 4 quinquies per unitatem feu fe-
mel ner-§ :nuluplrcarus eflent; quzope-
ratio fimiliter eundem producxt nume-
ruin2o. .

Czterum notandum eft in f'e uen-
tibus ad muldiplicandum lineam AB
pet lineam CD , feu ad ducendamli-
neam ABin lineam CD: vel tandem ad
defignandum rectangulum comprehen-
fum fub lateribus AB, CD mefemper
fcrxpmrum'—" AB. CD

Undé jam exiftimo manifeftam fatis
efl> rationem ob quam ad inveniendam
alicujus feu omnium parallelogrammo-
run rectangulorum aream folummodo
duorum larerum re@um angulum com-
prehendentinm requiratur notitia.

Hinc porroapparet , quomodo cogm-
ta area parallelogrammi rectanguli ,
alterutro laterum alterum inveniri poﬂ' it
latus dividendo fcilicet datamaream per
litus cognitum : id quod in parallelo-
grammo ABCD clare patet,.quod 20
quadrata continet; qui numerus fi dwlda-
tua per 4 feu cognitum latis CA. acquire-
mus § pro latere AB. & viciffim fi 20 di-
vidator per § fealatus notum AB, inves
nietur r 4 pro altero latere AC. N

Oa
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N O T A

Primo. Parallelogrammum dicitur re.
&angulum quod habet unum angulum
reGum. Nam-fiunus el reGus, 3 erunt
& veliqui recti. a

Secundo. Parallelogrammum eft vel
oblongum vel quadratum.

Oblongium eft quod latera” contigua
habet inzqpalia; five qupd continecur
{ub duabus r?&is inzqualibus ; illud au-
tem nos in fequentibus femper expri-
memus hoc:figno TZ; adeoque ex: gr:
. I3 AC, femper {ignificabit parallclos
grammum reGangulum AC, .

Quadratum eft ;' quod {ub duabusre-
&is zqualibus continetur : illud etiam
exprimemus tali figno O ut O CD,
femper denotet Quadratum CD.

« Tertio, In fequentibus nomine re-
Qanguli Euclides femper intelligic pa-
- rallelogrammum re&angulum,

Quarto. Geometrz oinne parallelo.
grammum exprimunt, duas tantum no.
minando literas per diametrum oppofi~
tas: ut ad defignandym parallelogram-
mgm appofitumn adhibent literas AD. vel

!

11, Omnis
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1L

Ommis parallelogrammi [patii
unum quodlibet eorum gue circa
diametrum illius, funt s parallelo-
grammorum s cum duobus comple-
mentis , Gnomon vocatur.

A_F

'
28

E D

Figura FGEH; compofita ex duo-
bus complementis FG. EH &, quod cir-
cadiametrum eft parallelogrammo GE,
djcitur Gnomon feu normia; ad imitatio-
nem illivs inftrumenti quo fabri utuntur,
ad examinandum , utrum ex: gr: duo pa-
rietes, vel duo afleres ad angulum reCGtum
conjun&i fint Rec pe.

Pre.
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PRopgsiTIO. L

c D Si fuerint dus re- Theor. 1.,

‘ ' de GCr AB, qua-

rum altera [eta fit

inquotcunqgue partes

CATTTR AE. EB alterave- -
G roinfedta y erit re-

: Gangulum  [ubillis
duabus G & ABcomprehenfum equale re-
dangulisy que fubinfetta G> & fub(ingulis
[egmentis AE. EB continentur.

DEMONSTRATIO. -

Ex punis A & B erige duasperpendiculares
AC,BD zqualesdatz G : & junftaCD,ex E duc
re¢tam EF parallelam AC vel BD. Tum lince
CA, FEinter (1) fe zqualcserunt Dlesdate G, 234 L.

Jam T AF continetur{fub CA, hocet G &
{fegmento AE. . ,

Et 733 ED continetur fub FE hoc G eft &
{fegmento ED. ' 3

\

Duoautem "2 AF, ED fimul funt (b) 30lia {, gy 46,
toti __Jlo AD quod continetur fub data & tota
AB. ,

Ergo patet veritas propofitionts.

Sub caleuli formula breviter fic demonftratur

AB 0 AE ——- EB M
G G G}

(<) (3G, ABD .G, AE —= _ G,EB- ¢ Ax. 6.
Q. D.

i Sig 2]}3! 10, , Vel in Numeris.
A 1007 ——3ly
EC, 3. 4 4 4/

G. 4 40 018 12. X0 40
: 7 Pro-

R
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Prorositio. IL

whors ¢ reéta AB (effa fit utcnngue
inC& D triareitangula [ub 1654
AB, & [ingulis [egmentis AC.
CD. DB comprehenfa aqualia
Junt quadrato quod fit a tota AB.

E G 11 .

AC D B

DeMoNs TRATIO.

-Super AB fiat quadratum BE,
ducancur CG. DH parallele AE :

*3+L qua func zquales a AE. hoceft -
AB. .

~ JECHhtabEA hocelt AB&
parte AC. ‘ - :
=GD fitabGChoceft AB &
parte CD. -~ . HB



s
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"TIHBfitex HD hoceﬁAB
& parthB .

Cum autem tria =laEC. GD.
HB fimul fumta conftituant otum
EB, patet illa etiam ipfi eflc -
qualia. ®

8 Sub calculo. ,
ABx AC-L-CD-L-DB.
AB "AB ABT A/ M -

GAB » = AB.AC - 3 AB,
CD. -~ AB. DB.

" Velin numeris.

 SitAB rto. AC2.°CD3. ErgoDB3s;

10’02-—{—3-{—5)“

10 10

© 100 0 20—}~ 30-L- 50 2 100.

Z 3 Pro-
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‘parallela AC, quz ipfi AC etiam -
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ProrosiTio IH,

‘Sitretta AB feita utcungue in
E, reitangulum fub tota AB &
partium alterutra AE compreben-
fium , equale eff ejufdem partis

AE quadrato s una cum reflan-

gulo [ub partibus AE. EB compre-
benfo. . ;

Pe) . ¥ D
A E 8B
DEMONSTRATIO.

" Ex A & Berige perpendicula-.

res AC. BD zquales fegmento
AE: tumjun&a CDducatur EF

. aeritzqualjs

CE

P g
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it AE & fegmento AE, a.
deoque CE eft quadratum
faltumab AE.

— FB continetur fubFE hoc

\ AE & fegmento EB.

’ CE continetur fub-CA hoc
€
AIC

" o CEcumfeu-\- -FB etz
quale’ @ CB, comprehenfo fub
CA hoteft fcgmento AE & tota
linea AB.. . Q_E. D.

Sub calculo.
ABo AE-LE M
AE AE AE

() AE.4B. 00 AE -} [AE.
EB :

Velin numeris.
SitAB.10. AE.6. Frgo EB.4.

100 ¢ _{-. 4\,
s .M

6

60 2 36 -}~ 24 D 6o,

Z3 Pro-
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PrRoPOstT1O. IV.

Theotd S reta linea AB utcungue /e-

Ha fit inC. Quadratum totius
AB erit aquale quadratis fegmen-
torum AC.CB, una cum bus fums
to reitavgnlo fus [ gmem:.r AC.

CB compre/aen/a. |

D F  E

HH— JG \i( K

\A
£

A C B
DEMONSTRATIO.'

R 461 Super AB fiat2oBD, & du&a
dxamctro BD fumatur BK X BC.
tum
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tum ducantur ® CF.KH paralle- LELL S
- l:z lateribus BE. BA. .
Jam in triangulo DEB,
Angulus O 2 P. quia utérque
femireftus. © - cz'for
Atquiang. Qo P. ¢ _ dr01

. ErgoO Q adeoque DF » FG ¢ 6L
Eodem modo probatur quod fit
Ang. R ©8. ac proinde latus
, DH 0 GH.
Atquiin parallelogrammo GD, -
latera oppolita DF. HG ut & [9H,
FG funtzqualia f £
Ergo omnia illius latera func
inter {¢ zqualia.
i ‘Atqui illorum vnum HG e .
P T AC. 8 8341

5 Ergo 'omnia funt zqualia fe-

l‘ gmento AGC. Adeoque cum o. -
mnes anguli fint recti, parallelo-
grammum DFGH eft quadratym
fa&tum abuno fegmento AC.

| Eodem modo facile demon-

! ‘{tra-_ i

'

4
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ftratur parallelogrammum CK
efle quadratum alterius fegmenti
- CB.
- Deinde= FK continetur ub FG
hoceft AC & fub GK hoceftCB.

Denique = AG continetur fub
uno fegmento AC & fub CG hoc
et CB.

Quz duo = la fi ad duo reli-
quo ota addantur exhibebuntto-
tum 0 quod fit abAB adcoque
1pfi zqualia erunt. Q E.

Per calculum hocmodo de-
monﬂratur Vo

AB AC-L. (‘BM
AB AC-.CB’

" OAc-l- ='AC. CB.
1.3 AC.CB_1.oCB.

OABOAC.-l.2 5 AC. CB . .
' o CB. :

Seu in numeris.
AB D10. AB1io |
AC D 6. AB 10

E‘rquB 4. 100

4CB



e
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AC6 ~ 4'CB 6 AC
AC6 - 4 CB 4 CB
' 36 16 . 24

COROLLARIUM L
Parallclogramma circa diame-
trum quadrati funt quadrata.

COROLLARIUM IL

Si re&a linea bifariam fecetur

quadratum totius linex quadrua
plum eft quadratia dnmdxa fati,

; Aa Pro-

!
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Prorositio V.
wheor’s.  Sirelta linea’ AB fecetur in 2-
gualiain C, & nonequaliainD :
reclangulum AG [ub inzqualibus
fegmentis AD. DB compreben-
fum' s una cum quadrato HF. a6
. antermedia [eftione CD, aquale
. ¢ft quadrato Cl,. quod a dimidia
. CB deferibitur.

: E__F I
I: _H (:‘s_l
A -\.C ‘D .B

PREPARATIO.

1. Super dimidia CB fiat 2 quadra-
tum CI, ducaturquediameter.
bsr 1. 2. ExDducatur DF lateri BI b paral-
' lela. :
-3+ Sumta BK 0 BD, ducatur KL
b parallela AB, ut & AL paralicla
BK.

-8 46. L

De.

]
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DEMONSTRATIO.,

plementa.:
O DK O DX.

= CKY» DI-

2 CGY*: = GIL quia funtcom- c L
A < )

. .Atqul = CKO 4 ZAH. quia ﬁmtd $6.1.

in iildem parallclis & zqualibus bafi bus

AG :D Gnomom(zHBk(x
+p

HF O HF , quod ft a CD.
4 1L

OAG L OHF. 0 0Cl adimida |

CB. fa&o.

In numeris.

Sxt tota AB 10, ErgodimidiaAC,CB Se

AD8 ErgoDB 2, l:tCD3

CB 5 AD3
CB 55\4' M}DBZ v
OCB =5 = AD.DB. 16.
. Tum,
CD 30
cp ;./M-
: DCDg
= AD. DB 15>A

= ADS..L C.CD z5.uanic.
. Aaz . Pro-

A
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ProrosiTio VI

Si refta AB [it bifariam feiia

Theor-G inCy eique retia quedam BD ad-
Jiciatur 5 Erit reitangulum [ub

- 20ta.compofitadD & ad/eﬁa BD

. contentum una cum quadrato_di-

midie CB, #qsaleguadrato ipfius

" CD compofite ex dimidia & ad-

jetta. . 7 -
h .G,E
- Y X n
A ¢ B D
‘PREPARATIO.

1.” Super CD fiae 0 CE.
2. Du&a Diametro FD, ex Baga-
tur BG parallela DE.

3. Sumpta DI 30 DB, ducatur 11,
parallcla DA, ut & AL parallela DI:

e e o st mel -

- e

PRSI
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DEMONSTRATIO
_ r-«AKI)a"'CH qulamnfdempa 2361

nallels.

Atqui = HE 0-b CH quia funt b 43 L
complementa

Ergo o AK 0 ¢ HE,

“ga. oo B T
/: AlD¢ Gnomom GHKDG.

A OKG’ O KG fa&um a dimi-- dAx s
\ dia CB. : *

L 4

£ AI--OKG 0 0CE quodfitaCD

In numeris, :
Sit lmea ABiro. BDa2. Ergo tota
AD, 1:. DimidiaAB.feuAC.
fu CB 5 ErgoCD 7.

AD 1.
BC I;}M'

= AD. DBZ4{
OCB. - 25 A,

- oAD.DB--0CB450 45 0CD.

\ -

' Aa 3 Pg'o-, |



190  Eucripis '

PRo'Poswld VII.

sieors.  OF refta AB wutcumque fecetur
inC ,erunt quadratatotius AB & -
“utriusvis fegmenti CB, equdlia
“bis fumto reitangulo comento fub
<tota AB & [egmento dicto CB,
1na cum quadrato alterzm [eginen-

11 AC.
v i .
. A C B
- K | M-
p——F—E
‘ O ¥F 6
PRAEZPARATIO.

e 46.1. 1. Super aAB'fiar O AE.
- &2, SumeBM 0 BC, & ducantur CL,
' bl MK b parallele IatenbusBE BA, Erit-
€3¢ L queLE:OCCB
3. Super LE fiat @ EG.

‘ .Dc-
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DEMONSTRATIO

.Duo Ota AE, EF 0 dduobus —lis dAx !3
. AM. MF cum Cto XL. ’
- Arqui © AM continetur fub AB &
BMhocelt BC,
Et = MF continetur fub MG (que fa- .
cile probatur efle zquahs AB,cum.fit ME
0 AC&EG YO CB) &GF hoceft BC
Ut & QKL ficaKHhoceft AC altero:
fegmento.
Ergo patet veritas propoﬁucms. ,

-In numeris,
Sit ABio... COAB 1oo;A
AC 8. o CB ‘4

Ergo CB 2. OAB- 0 CB 104.

AB 10/, '

BC .JM
D ABBC20

—_ 2
" 2= AB. BC, 40

OAC 2’4‘{A
z-—ABBL—}—DAC 104,

: ut ante, :

N l’no}
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i . Prorostrio VIIL
Theor.8.  §; refta linea AB fecetur ut-
cunque in C 5 eique “adficiatus
BD 0 BC; Reliangulum gua-

zer wmpre/omf um s [ub data AB
& alteratro fegmento CB, una

cum quadrato alierius [egmenti -

AC, erit equale quadrato dF quqd
ﬁt @ campaf ita AD.

A ¢cB3 D |
X A v
L M

' E G B
PRAEPARATIO.

1. Supertota AD afiat quidratum AF.

246 L " 5 Sumtis DK. KM =zqualibus ipfi
" BC.ducantur KI. ML parallelz DA ut
& BG. CH parallelz AE.
* 3. Ducatur Diameter ED,

& T3 A D?;




P
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DEMONSTRATIO.

Faalle patet quatuor [ —aIC. IS. GS
GM efle inter fe =xquaha, & fub a:qua- a36.&
libus lineis contenta. 43 L
Et circa R conftituta funt quatuor Ora
quorum latera omnia funtipfi BC aqua-

lia. b Ergo fi addantur b5hc;°"
—la IC y IS Gs €M |, 4. Bulise
oa CR Vsr ! RD | MR, (

Erant Tla AR. LR. GS - RD:
GK. omnia inter fe zqualia, & con-
tenta vel fub lineis AB,. BC, vel {ub li-
neis quz illis zquales funt, /

Quihus fi addarur O LH fa&um ab
LS hoc eft altero fcgmento AC. Tota
ifta fumma fen quinque iftz figure ex-
&quabunt totum quadratum AF fa&um a
compofita: AD. Q. D. E.

Innumeris.

Sit ABro, ACS8. ErgoCBu:.

AC 1d AD 12 :

cs oM AD n)M
—AC.CB zo\,\,I OAD 144

4/", - ut ante,
42 ACCB 8o A
O AC 64)

144.

B ]

Bb % ro-
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ProrosiT10 IX.

D Myorg,  8i reita linea AR fecetur in
aqualia in C, & non wqualia in
‘D; quadratainequalium [cgmen-
torum AD. DB. dypla funt quas

. dratorum AC.CD. quz a dimidia

- AC & ab intermedia CD fiunty

A

A ¢ D B

PRAPARATIO,

. L Ex C erigatur perpendicu-
laris CE 0 AC velCB, & jun.-
. gantus AE EB. _
2. Ex D ducatur DF parallcla
- CE. |
3. Ex F agatur FG parallela
AB: ut& denique FA.

A - De-
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_ DemoNsTRATIO.

. Triangulum ACE eft rean-

gulum & Ifofceles, crgo anguli
A & E funt femire@i; ut & ina;,
triangulo ECB anguli E & B funt
femirect1; adeoque totus angulus

. EAB eft retus.

Deinde in triangulo EGF,

G(0°ECB)eft rectus: ang. E b1g. 1.

femiretus: ergo F etiam femire-

~ &us: adeoque E G0 GF.c

- Deniquein triangulo FDB an- <% *
gulus D (0 ECB) retus eft. An-

- gulus B femire&tus: ergo& F fe-

mireCtus; adeoque latus FD

DB.

Hifce predemonttratis.

- L In Triangulo re&angulo
ACE. |
dp AE ol ] AC + DCE' fﬁu 347.1.

-quia ACPoCE. .

o AEduplum ori AC. |
. Bba | 2. In

-



T
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~ 2.In Tnangulo retangulo
EGF.

- DEFDDDEG»{—DGF feu
quia £G0 GF.
0 EF duplum oti GF hoc eft
CD.

Ergo duo ota AE. EF funt
~duplactorum AC.CD.

3. Atqui in triangulo re@an-
gulo AEF.

i JE—[—-DEFwDﬂF

Ergon AF etiam duplum oto-
rum AC.CD,

4- Atqui denique in trxangu- |
lorectangulo 4DF.

‘0 AF 0 o AD4-0DF hoc
o DB.

Ergoduorita AD. DB funtdu-
plantorum AC.CD,

RED. <
| "

-4
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In numeris.
Sit AB 10.  Ergo AC.CB.s5. -
AD7: ErgoDB3.
Ec CD 2.

0o AD 49\ 4 " DOAC 3!

ODB ¢/ " oCD 4[ .

O AD.DBs8. DraAC. CD'29’>M.
5

bis OtaAC. CD 58.

Bb3  Pas:
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A B ProrosiTtio X.

theor 87 reita AB Jecta fit bz/armm
™ in C, eique adjiciatur BO; Qua-

dratatotius compofite AO & ad-
*  jeite BOerunt'dupla quadratorum
ACCO, que adimidio AC fiunt
& a CB compofita ex. d:m:dme'? .
ad/eﬁa ,

- PREPARATIO.

\

1. Ex C erigatur perpendicu-
laris CE 0 CAvelCB, )ungam-
_turque AE.EB.

2. ExEducaturEF 0 CO&F B

parallela AO.
2. Ex: F ducatur per O r%ég

———
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FG quz produtz EB occurrat

in G.
. 4. Deniqueagatur AG.

DEMONSTRATIO. '

Triangulum ACE eft. re&an- |

gulum & Ifofceles, ergoanguli A |

& E funtafemire&ti; ue& id tri-
angulo ECB anguli E & B femi-
reéti funt. o
Deinde in triangnlo EFG an.
gulus F (20 oppofito C)eft re-
¢tus : & angulus FEG femire-
&us, (quiaangulus BEC eft fe-

231. L

mireftus; ) adeoque alter FGE

etiam eft fcmireCtus: Ergo latus
GF o FE©0»CO.

Denique in triangulo reftan-

gulo BOG angulusad G femire-
{tuseft: ergoetiam B femireGus;
adeoquelatusBO0 OG.

Y

Hif+
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CO. " Q.D.E.
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Hifce przmi{fis.

1. In triangulo reftangulo
ACE. -
o AE» "DAC—{—DCE feu
quiaACo CE,

o AE eft duplum oti AC.

2. In Tnangulo re¢tangulo

osEGooEF L oFG, feu
quia EF (0 CO) » FG.

o0 EGduplumpti EF hoc CO.

Ergo duoota AE. EG funt
dupla ororum AC.CO. '

3. Atqui in triangulo re&an-
gulo ZEG.

otaAE. EG *o AG.

Ergon AG eft duplum ctorum
AC.CO.
4 Atqui denique in triangulo
retangulo AOG :

0 AG0o0AO-Ln OG.
- Ergoduonta AO.0G (hoceft’
OB) funt dupla ctorum AC.

_ Vel
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‘Velin numeris.
Sit AB 0 16. . ErgaAC.CB. 3.
-Sit BO 1 ». Ergo AO 2 1.
EtCO 0 7. \

0AO 144, ‘DAC 25l e
00G 4\/"“ 0co JM
2 OA. OG n48 Ora AC. CO 74}

LA BsttaAC. CO 148

1
L
{
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ProrostT1O. XL

v, Datam reclam AB ita fecare
mG, ut rettangulym compreben-
fum [ubtotalinea AB & uno [eg-
mentorum BG [it #quale alterius
[egmenti AG quadrato,

C B

J 7 G H
D E A F
CONSTRUCTIO,

1. Ducatur AD pergcndxculans& 2-

qualis ipfi AB.
2. Divila AD blﬁmam inE, junge EB

. Sumatur EF0O EB, .
4 Fac AG 0 AF. Et dlco faGum

efle quod quaiitur,
DEMONSTRATIO

Supra data AB compleatur O AC,
ut & fupra AG 0 AH & Reda. HG

Producatur inl,

(]



2 DF. FH hoc eft FA)-}-. OEA
bel =E}EF (hocelt O EB, 162
Atqm 0 EB 0 0O AB. feu EJ AC >
...L_.DEA _ -t

Ergo._JDF l-'H-_r-CJ EA D DEA
--OAC.
Et ablatoutrimque Oto EA,

} LiBer SEcuNbpus. zogv

DG - DG

OAG 0 5CG.
-~ ArquiOAH fitafegmento AG & T3
CG continetur CB hoc eft AB & altero
v ,fegmento BG.
Ergo patet a@um effe qnod quarebatur!

SCHOLIUM

~ Innumerishzc propo[' tio nullo folvi
poteft modo, cum radicis™ quadratz ex-
traltio s quz hic requiritur non femper
rationales numeros admlttat.

i . ODRFHe0OACS . 0,
L4
!
|

Cec2 Pro-
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PROPOSITIO XII

heor, - In triangulo oétuﬁmgalo'
. AB( quadratwm lateris AC,
quod obmfo angulo oppommr

- fuperar reliquornm laterum AB.
- B( guadrata, bis fumpto re-

" &angulo y quod continetur fub

latere [B ¢ fub ipfa BD

" in direllum & addita ufque ad

perpendzm[arem ab aliero acn<

2o angulo 4 mdentem. L ‘

Des

e e
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- DEMONS TEATTO.
0 AC » *0 AD"4- o DC.*#*
AtquxDDC 0 o DB nben
BC--2[}DBC, ~
Erga hifce in locunig DC
“ipofitis. -+ |
o AC aet: AD—pDDB-,—D BC
- 25 DBC.
' AtqulrurfusDuouta AD. DB~

. *0 0AB.

‘Ergohoc inillorum Ioéum re.
pofito.

.o AC a)DAB-——D BC .-L-’z‘a
DBC

Cec g - Sches
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B G ¢

~ Hoc modo paulo aliter eadem propo-

fitio demontftraripoteft,

Ex B erigatur perpendicularis BE 20
BA, & ducatur EC, a :

Hoc fa&o duo triangula ABC.EBC.,
habent duo latera AB, BC zqualiaipfis
"EB.BC: atveroangulum ABC < an-
gulo EBC: Ergo per 24. 1. bafis AC
erit <EC. Adeoque 0 AC < Oo
EC hoc eft Cnis EB {. AB & BC.

Unde patet nihil aliud requiri, quam
ut inveniatur® differentia Otorum AC.,

EC.

@ DC
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DACOOAD}-aDC.
ArquioDC 0 0DB--0BC -
2= DBC. .
Ergo. - .
OACOQAD.-3DB-]-0BC
1. :=DBC. ‘
AtquiCtaAD.DB. 20 Oto ABf. EB.
' : Ergo. :
OAC00EB-.0BC-_L.:SDBC .
OECOQEBL-0oBC.

uz fi afe invicem fubfrahantuor, erit

e DBC differentia Otorum AC, EC
" fea exceflus quo O ACfuperat O EC,

hoceftOra EB BC. fcu AB.BC. ,
SCHOLIUM 1L

Ex hac propofitione deducitur "gene-
ralis Regula Geometrarum, quaex tri-
bus trianguli obtufanguli lateribus cogni-~
tis inveniunt bafin préduGam vel illius
fegmentum BD. qugimperat, uta Cto
AC demta fummaQOtoram AB. BC, re:

~ liquum dividatur per duplum bafeos BC ;

quz operatio exhibebit quafitam DB.

- -~

Pro-~
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" Prorositro XII.

e i In dérémkgkf/o;t(id?ig('do ABC
ca. gwadragwm laseris. AB., quod
| acuto anguly C opponstur , [u-
 peratur p ‘quadratis. religuorum
laterum AC. B, bis [umto
reé?zmgula Sfub latere’ (B o~
[ affsmpsa interius linea CD
#que ad oceurfum pérpena'zm-

laris ab altero- angulo acuto A~

' ma’mt:.r
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DEMONSTRATIO.

0BCA-gDCo *2 = BC,  ar
~ " 'CD--pBD. - >A.
oAD oAD

oBC Lo AD—J—DDC:DD AD
‘DDB z:BCD

' AtqmduorjtaAD DCI
D aAC. L
Ec duo ora ADIDBf 47
pgAB.

Ergohisinillorum 10ctim
~ fubftitutis.

. 0 BC 20 AC vOAB-- 3]
T Bcep. ¢

Q. E. D.
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. Alia demonftratio.

b L G C

Trxangulum acutangulum fic,
FBC, demonftrandum eft duo
- pta £B.BC, fuperare o EC per
.doplum =2 CBG.

Ex B erigrur perpendicularis
BE 0 BF, &ducatur EC, tum
duotriangula EBC. FBC, habe-
buntd'lolateraEB BC, ;t)late- ’
ribus’ FB. BC & angulum EBC
< FBC: quare per 24 I latus
EC erit <FC. Adecoque EC hoc
- eftduora EB. fcu FB, BCerunt

<DPC
2 : Unde
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Unde fio FC fubtrahatur a o
EC, obtinebitur differentia feu

“exceflus, quo ota FB. BC fupe-
- rauto FC, adeoque demonftrata

erit propoﬁtxo.

DECJ)DEB(DFB——L—-DBC
Atqut :
OBCOBG~——-22 LGC-——-DG

Ergo fattafubilitutione ’
OEC X)DFB-—‘—*DBG-—‘—-ngGCS
——-[Ge /
OFC O OFB——0BG ——D BC.

DEC-—}—-.D.FC.'D 1 OBG.£23BG.BG
——2 1 GC.BG
seu -

2 =BG BG. _
Hoc eft duplum = fub bafi BC
& fegmento BG; prodifferentia
qua 0 EC, hoc eft duo ta EB,
{.FB-1-BCexcedunt o FC.

‘SCHOLIUM L

Simili operatioffe’ qudque in-
notefcet, differenciaptorum AC

& FL - quorum primum oppo-

d 2 / nl-
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_nitur angulo obtufo ABC. alte- )
rum vero acuto FBC. ‘

'DAC.I)C}AB—-«DBCb{'*z:
DB BC. 12.1L !S
oCF0oFB feu nAB-L ¢
BC25.BG.BC. 13.1L |

0 AC—o CF v 2=DBA. BC+
2 ZBG.BC. :

feu 2 =DG.BC.

" Ex quo calealo feéluitur hoc
' Theorema. . |

- Si triangulum obtufangulum

ABC cum acutangulo FBC late-
ra AB. BC lateribus FB. BC -
qualia habeat ; quadramm late-
11s- obtufo angulo oppofiti AC,
fuperabit quadratum lateris acuto
angulo oppofitiFC, per duplum
re &anvulum quod fic a bafi BC,

& DG inter duas perpendiculares
AD FGi intercepta.

~ Scho - )



-

LiBER SECUNDUS. 213

SCHOLIUM II.

Hinc iterurs fluit " Geome=
trarum regula ad inveniendum
bafeos fegmentum CD , extribus

“trianguli acutanguli lateribus co-

gnitis : quad invenitur fia fumma
ptorum AC. CB. (circaangulum
fegmento adjacentem) fubtraha.
tur o AC, & reliquum per du.
plam bafin BC dividatur.

Dd 3 .PRO=
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ProrPositio 'XIV.' .

. ’mb. , R . ope
*  Dato relilineo A zquale qua-
dratum conflstuere. ‘ '

N LI,

E . B

~ 'CONSTRUCTIO.
\} .
24517 "y, Conflituatur = BD 0 re@ilineo
A: quod fihabeat latera 2qualia. obti-
* nemus quadratum quzfitum. $ivero non
tum. ’ :
2. Preducaturlatus DCin F, ut CF
fit 0 CB. ‘ : '
‘3. Linea DF bifeGa in G, centro
G radio GD vel GF defcribe femicircu-
lum DHF. -
4+ Latus BC producatur ad femicir -
culuminH., S
Dicor CH efle 20 reilineo A..

De.
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DEMONS‘J;RATIO

DC. CB (fea CP) -,-DGC bx) by. I
oGF.f.OoGH. .
AtquxDGH c0aGCl-o CH. c47 1~
Ergo his in'illius locum. fubftitutis, . .
oDC.CB-L. O GCJ)DGC_.}_.‘
o CH.
Siauferatur utnmque oGC.
J

o DCB O [=) CH.- '
" Atqui — DCB 0 sedilineo A
pex conftr,

Ergo a CH ctiam eft- 0 exdem ‘
retilineo A. ‘.

Q.E.D.
Elementorum Libi Secundi Finis,

@



EUCLIDIS
- ELEMENTORUM °
LIBER TERTIUS.

| DEFINITIONES.
R | e !
| (Z!‘q%'dlﬂ -cir'cz;lz' [unt s quo- |

rum diametri AB. BC. funt 2. |
quales.:’ velquorum, que ex ten- |
tris D.& E. reftelinee DF.EG.
Junt equales. .
I1.
Rettacirculumtan-

cgere dicituryque cum
circalumtangat puta
m B. fproducatur in

C. circulym non_fe-

J,

cay.
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IIL

A Circuli [e mutuo
tangere dicuntur qw
/e/e MULUO 1angentes
ut in A. fefe mutuo
non /éwmt

Lv.

c. A - Incitcnl 2qha-
liter diftare a cen-
tro refie dicun-

" tar, “cum perpen-
y dictllares. D E.

DF. g centro D.

adipfas AB.CK.

.dmf’z‘e xquale: fant ; langm.r an-

tem abeffe dicstur GH. in quam
wajor ﬂrpmdzmlarzs DL cadis.
© Segmentum cira
culis ef} figuraque

A circuls  peripheria

iA C B. cmprehmdzmr.

Ee T VI

24t rela A B. &
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. VL

e Segmenti astem

s C_‘ \a%gn/m ¢t CAB.
A 5, g1 [ub reita limea

A B. & circuli

e per,pbemz C A comprelenditur.

VIL
v -In fegmento au-
N\ O\ Zem angulus efi.pura
\ ABC. cum in - fe-
gwepti circuniferen-
BT Ctia fumptum fuerit

' ptmé?zm guodpiamn B. & abeo ia
terminos recte AC. fegmentum

term;mmfes, linee refeut B A '

BC. /'m’r:mt duéte.
. .'VIII

‘\A .
' preberdentes angu-

lum D AB. rele

dﬂ IEUBL. })e’ﬂ])bfrl-
o/ " am uwt BTD.

angulus dmlm' m/ .«

ﬂflf o

, IX.

Cum 'verq COM~

AD. AB. aliguam
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1X.

. Seltor circali eff

cum ad ipfius circu- -

licentrum A. angu-

lus BAC. fuerit
C conflitutus : com-

YO
prehenfa mimiruim

ﬁgurav & a reitis AB. AC. an-

gulum B AC. contineutibus, &

aperipheria B C. abillis affumpta.
. .

A D

c R
Similia circuli fegmenta funt
ABC. DEF. gue angulos B AC,
EDF. capiunt wquales, aut in
quitus anguli CBA. FED. in-
ter Je funt #quales. _

w Fe a ., PRo:
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ProrosiTi0 L.
Probl, I B ! T

ABC centrum F
repmre )

CONSTRUCTIO.
aroiL . 1. Duta _quzlibet AC, admdatur
blfarlam inE.,
biL | 2. Ex E erigatar utrmque b perpen.
! dicularis BD ufque peripheriam, ~
i 3. lla bifariam dividatorinF, -
" Dico punctumi Fefle centrum
- c1rcuh

: .DEMONVSTRATIO.

Centrum aut eft in BD , - aut extra
vlllam -
Si fitinBD, neceffarioeftin pun&o

quod illam dividit bifariam ; qma Circuli

radii funt zqualcs, adeoque centrum cﬁ:

in F.

- S juxta Adverfarmm fit extra BD,

ponatur dlud ex: gr’ in G: wm dulis
AG.

Dati “circuli
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AG. EG. CG ia tnanguhs GEA.
GEC.

Laus GA 0 <GC. quia ponuntur radii, © c Def:

Laws EAD EC: per conﬁm&loncm. 1
Latas GE commune,

Erco d omnes anguli funt zquales d&i_

" adeoque Ang. GEA Y GEC.

Ergo «GEAcft re&us: et
Atqui BEA elt rc&us per conftruio- ol
nem.

Ergo ang. GEA 0 BEA totum &

- pars » - quod eft abfurdum.

Et eademn demonftratio obtinet in
omnibus pindis qua poflunt affignari ex~
tralineamBD : unde concludendum eft -
illud extra BD rion reperiri.

Ergoin BD & quxdem ejus pun&o F
illud erit: Q.E.D

COROLLARIUM

Si linea re@; in Circulo aliam llneam
re@am bifariam & ad angulos reGosfe-
cat; in 1lla fecanteeritcentrum,

L Y '

Ee 3 PRo-
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_ Prorositio. IL.
Cmeek gy pewphﬂrm (ireuls ADC
 duo quelibet punita 4. C. fu-
mantur , refta AC, que per il

s duamr intra circulum ca~
dit, ' i

DEMONSTRATIO. :

Ex invento Céntro E. du@is radiis”
EA.EC, adre®@am ACducatur EB.
. Tumin Triangulo. EAC, °
LatusEA 20 E(‘E quiaradii,

- Ergoang. AN G 5.1
- Atqui
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- Atquiesternus EBA 2 < ,inte:po C. 261

Ergo EBA ckiam < A. PR

~ Adeoque in tnangulo EBA latus EA
“oppofitum anoulo maximo erit p < Ia-
"W tere EB,

Atqm latus EA Qertmglt tantum ad
peripheriam. - :
Ergo latus EB cadit intra ci&culum

Et eadem demonttratio applicari po-
teft ad omniapunalinez AC.

Ergo totalinéa AC chxt intra Circu-
Ium, QE D, ‘\ '

b rg. L

CQROLLARLUM

Linea reQa “Citculum tantum inuno
Pun&o tangxt '



234 - Eucripis -

- ProrosiTio III.

Theor. 2. ' PARS I.

i in circulo refla quedam
i1 CE per centrum A dufta, aliam
"BD non per centram duitam
bifariamin F [ecet; etiam illam

* ad angiilos yectos fecabit.

Pars IL
Et [i ad angulos reftoseam fe-
cet; bifariam quoque fecabit.
DEMONSTRATIO.

ParsI. Duéis radiis AB. AD , in tri-
angulis AFB,AFD,

Latus

S ——— e~ e e m
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Latus AB 1 AD quiaradii.
Latus FB 30 FD per propofitionem.
Latus AF commune.

Ergo omnes anguli funt inter fe zqua-

les , per 8. I. adcoque Ang, AFB 0

AFD. quipropterea {unt a recti. .
Parsz. In iifdem’triinoulis AFB. AFD.

Ang. ABF 0 ADF. qui triang. BAD
. eft Ifofceles.
Ang. AFB 0 AFD per propo{’ itio-
nem.
Latus AF commune.

Ergo Iatus BFb 0 FD.
‘ Q E. D

COROLLARIUM

In omni tnangulo zquilatero  feu
I{ofcele lineare@a bafin bifariam fecans,

ad eandem perpendicularis eft & contra,

Ff  Pro



‘Theor. 3.

w3, 111,
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.ProprosiTIOQ. 1V.
T~ Si incirculo dua re-
/ \\C‘ &4 AB. DC nonambe
;P / per centram dufle, fe
k pd ) invicen [mnt v tlle
A\J B (efe non fecabant bi-

ol Jariam,

DEMONSTRATIO.

Duplex hic obtinet cafus,
CofusI. Aut una tantum tranfit per

" centrum , ut es:gr: FE, patetillam ab -

alrera CB non fecari bifariam : quia illa
per hypothefin non tranfie pef centrum.

Ci'us 2, Aut neatia trainfit pcr cen-
tram,

Sihm A dvcrﬁrim contendat duas li
peas AB. DC te mutuo fecare bifariam in
E, excentroF, ducatur reéta FE,

Tua FC fecat AD bifartam, Ergo s

ang. FED clt reltus,

Eadem FE fece DC bifariam, ErgO“

ang. FLCelt retus.

Ergo erit ang. F{ b0 FEC. Totum
& pars: quod elt alfurdum.

) : _ APRO'
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Proros1 tio V.

8¢ duocircali BDCB,
BEC, [efe mutuio fecent
non habebunt idem cen .
i,

DEMONSTR ATIO

Si quis ponat A effé commune utriufs
que centrum 5. ducatur AB abillo centro
A ad pun&tum interfcctionis B.ut & AD,

Linea AB 20 AD; quiaradiicirculi
-BDC.

BEC.
Eroo AD 30 AE. Quod eft ablurdum,

At’eadem demonftratio - obtinet in
omnibus pundtis, quz intra commune
utnufque circuli fpatium fynt pofita.

Ergo univerfim patet veritas 'vropo{' -
- tionis. Q. D

Theot. 4.

AB 0 AE. quia radii cirenli

aAx 1

Ffa2 - PRO- \
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"Theor. 5. ProrosiTio-VI.

1

Si Uuo circuli BA. B fe
7mutHo. suterius tangant i B
non erit illoram idem centrom.

DEMONS TRATI(L

Si contendat aliquis pun"tum
ex: gr: D efle commune illorum
~centrum ; ductisDB. DC erit.

" DB DC. quia funt radii cire
- culi BC.
. DB DA, quiafuntradii cir-

cuh BA.
Erge

N -

~ \
N
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~ Ergo DC - aoDA Totum & @ 4e 1,
pars: quod eftablurdum. .

Adcoque cum eadem demon-
I’crauo omnibus punétis utrique
- circulo communibus poflit appli-
cari, non habebunt ifti circuli
unum & idem centrum.

Q. E. D.

Ff 3 | Pro<
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‘PR"OPO SIT to VI

- 8i in circulo qhobis extra cen-
trum F accipiatur punctum G, ex
quo quedam refie GA.GC. GD.

- GE.GN. in circutum cadant.

Tum

1. Maximaerit G4, que per
centrum F tranfit.

2.*Minima erit rgliqua diame-
tri pars GB. _

- 3. Aliarum veromajor eft GC,

que viaxime GA propter.

4- Neque plures quam duz ab

#lo punito G ad circumferentiam

. duci poffant equales.

De.
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"DEMONSTRATIO.

Pars1. Du&3FC.in tmnguloGFC
Duo latera Gi: Fc <3:GC, 2 20.L
Atqui GF.FC 20 GA. quxa FC

20 FA.

Frgo ~ GA <GC.

Pars 2. Du&a GE. In Triangulo FGE
Duo lateraFG.GE 2 < FE, hoc]
, e B, IS
G , o/

"GEb<  ~ GB..

Pars 3. Ducta GD, in. triangulis
CFG. DFG,

Latus CF 20 DF.

Latus FG utrique commune,

Sed Ang. CFG < DFG

bAx. 4 l

Ergobafis CGe < DG

" Pars 4. Patetex pracedentibus 3 nam
fi tres poflent &quales GD. GE. GN du-
¢iy tum forent duz GD. GE ad can—'
“dem partem inter fe 2quales.

Quod repugnat parti 3.

\

c 24.1,

Pro- |
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. W ’

Theor. 7.

~ProrosiTio VIL

4

Si a pzmb’t’o A extra circe- -

luins accepto ad circulum ducan-
tur quedam relle AH, AG.

~dF.

I. Edmm qme 773 m‘mm
pertpbermm incidunt maxima e~

rit AH , que per centrum L

tranfit,

2. Aliarum major ef ca )

Ag que maxime AH pro-
pior. ~

3. Extra circulum minima
eff 4B, que produﬂa per cen-
trum tmnf z.

4. Que minine propzor eA['

rmatzore AE minor erit,

§ Nozn

—— —

A
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§. Non plures quam due ex
difto punito A in peripheriam
ducs poffunt aquales five ivtra
“circulum five extra.

DEMONSTRATIO.

ParsI. Duta reta LG. intri-

angulo ALG. 7
Duolatera *AL. LG < AG.**!
Atqui AL.LG 0 AH. -

quia LG LH. ‘ -

Ergo AH < AG.
Gg  Fam




234 - Evucripis =

Pars 2. Du&a linca LF , in triangulis
ALG. ALE. {
Latus AL utrique commune.

LatusLG 20 LF. quiafunt radii.
Atquiang. ALG < ALF.

b24. 1. Ergo bafis AG b <bafi AF.

Fars 3. Du@a L.C.intriangulo ACL.
Duolatera AC, CL,b < AL'}S
CL. 0. BL.

—

Remanet AC < c AB.

c Ax. 4. s
Pars 4. Du&aLE, in triangulis AEL
ACL, a :
Duolateraexteriora
a1 AE.EL d <AC. CL>S
' | " LEDLC. |

Remanet AE < AC,

Pars 5. Patetcx pracedentibus;.nam
ducta AT0 AE. quz intra AT ducitug
critilla minor; qua extra. illd major:

o adeoque ex A non poflunt duci plures
quam dusquzﬁnta&qua[es. QE.D. .

Pro-
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Theor. 8.

Si ab  aligno intra’
1),/\\ Circulum punéto A plu-

, \ res quam dug rects aqua-
- les AB. AC. AD ad pe-
i .I\ / ripbeviam duci poffint :

e E__B lud punitam enis cen-
’ trum,

“"ProprPostiT10 IX.

DEMONSTRATIO,

Dultasreétas DC CB. divide bifirfan:
in F&E perrettas FALEA,
Tumin tnanguhs AFD. AFC.
Latus AF utrique commune,
Latus AD 20 AC, per propoﬁxonem
Latus FD 20 FC. per conltructionem.

Y

Ergo Ang AFD a0 AFC, & uter- .4 ¢
- que brectus: adeoque in perpendlculan b Def.
FAerit centrun. ¢ :éolwn

Deinde eodem modo per tmngula LT
AEC.AEB demonftratur centrum etlam
effein perpendiculari E A.

Ergo neceflario erit in punftointerfes
tionis A . quiaduz linez FA, EA pra-
ter illud nullam habent comuune,

Q. E D. .

N Gg 2 Tro.
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PROPOSITIO X.
Duo circuli

A ® ADE. AFC fe
: ( mutuonon fecant in
. 2 pluribus quam duo- .

EXTT"" bus punitis.

Theor. 9.

DEeMoONSTRATIO,

Juxta® Adverfarii opmlonem |
.ponantur fe invicem fecare in
tribus punis A.E.C. Tumex
invento. circuli ADE centro G.
ducantur re&tz. GA. GE. GC :
quz funt zquales: quia funt ra-
diicirculi ADE.

_Atqui tres iftz zquales GA. GE GC

etiam pertingunt ad peripheriam alterius

- circuli AFC: ergo pun&um G illins
¢ Il quoque aerit centrum.

Adeoqueduocirculi fe invicem fecan-

tes haberent idem centrum. b quod eft

abfurdum. : . A

-

bs. 1L

. Pro-
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ProrosiTio XI. .

X : 10,
Si duo circuli [¢ interius tan.
gant in A, recta EGillorum cen-
tra F. G. conjungens , fi produ-
catyr , tranfioit per comtalium

DEMONSTRATIO.

Si juxta Adverfarium non ca-
datin A, cadataliorfum in D.

Gg 3 | Tum
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Tum

/Re&a FGDFGA quia funt :
radii majoris cireuli,
\ FG FG

GDx GA
AtquiGB0 GA. quia funt ra-
‘dit minoriscirculi.

Ergo GD 0 GB. Totum &
pars. quod eft abfurdum.

Atqui eadem demonftratio ha-
bet locum quandiu inter punta
D & B, manet aliquod interfti -
_ tum; feuquandiuilla punéta non
coincidunt hoc eft quandiu linea
GD nontranfic per contaétum,

Ergo FG produ&aicadxt in-
contactum A.

Scho-
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SCHOLIUM. -

.

Poteft hxc propoﬁtno fic con.
verti,

~ Siduo cxrcuh fe mutuo interius

tangant, & a punto contatus

- B, ad centrum uniuscirculidu-

.catur Re&a, tuminillaautillius

produttaquoque eritcentrum al~
terius circuli. -

DEMONSTRATIO,)

Duplex hic obtinet cafus: Aut

enim du&a et BA ex conta&g
a,
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ad centrum majoris circuli: Aut
du&@a eft BC ex contatu ad cen-
trum minoris circuliC,

CASUS I

- Si centrum minoris circuli non
fitinlinea BA, fitextraillim in
pun&to G. ducanturlinez BG &
AD per G.

_ /GE 0 GB quia (unt radu minotis
. circuli.
ﬂAG AG. juxta Adv.

AE AG-1..GB.
Atqui AG.]1. GB < AB.{. AD.20.]..

Ergo AE < AD. pars major toto,

Et eadem demonftratio habet
locum in omnibus punétis “affig-
-natisextra linecamBA. Ergocen-
trum minoris circuli rcpentur in
lineaBA.

Ca-

[,
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GASUS IL

Sit centrymm majoris Circuliextra re™
&am BC, autiilius produ@am , in pun-
.&to F. Ducantur BF & DF per C,
I:ntque
A/CE 30 CB. quia fadii minoris c1rculx.
LCF CFE.

FE, 2 FC.|- CB,
Atqui FC 1. CB <FBf. FD,

Ergo FE <‘ FD. pars toto, -
Ql E’u A' ’

Hh " Pro-



Tyt T T w o ‘

. —\

241  Eucripbis.

. . &~ i :
meor. - PRroPosrTio XIL \
11 . R
Si duo circuli fe invicem ex-
terius contingant in ‘B. ‘Reéta
que illorum centra conjungic ,
per contaltum sranfibit.

DEMONSTRATIO. -

St Adverfarius hoc neget; °
fint {i fieri poteft cencra itacon-
~ fhicuta, ve reéta FG. illa con-
jungens non _tranfeat per pune
&Gum conta&us B, fed circulos
fecetinC & D. Tum duélis FB.
v GB, in triangulo FBG. )

La-
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LateraFB.8G * <FG.  as
Arqui FB. BG 2 partibus FC.
GD. ’

Ergo FC.GD < tora FG.
quod eft ablurdum. :

Eadem demonftratio vim ha-
bebit quandiu punéta C & D non -
- coincidunt : quod folummodo
fitin pun&o conta&us B. Ergo
linea centra canjungens per illud
- tranfire debet. '

Q._E. P.

Hh 3 Pro- ¢
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sheot. Provrositio XIIL

2.
" Circulus circulumnon tangit in:

- pluribus punilis quam umo; five
- imtus, fiveextratangat.

DEMONSTRATIO.

CalusI. . Circulus ABC tangat (juxta

. Adverfarium) in ducbus pun&is A & B :

ar, IL Tumre&aFE, tendet 2ad punéta con-
ta¢tus A & B; ducatur FB,

“ - FE L EB 2 FA, quiafunt radii

ejufdem circuli.
: : At-
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Arqui FB 0 FA propter eandem : .
‘rationem, - :

" Ergo FE 1 EB 2 FB. Quod eft
go - . Q
abfurdum, b

Cafus II.. Circulus ABC (( non in
uno) in ducbus puri&is tangat circulum
ABD, fc.in A & B, Re@a FE qua
centra conjungit tranfit per ¢contaltum
A: . ' '

Atqui (jugta adverfiom , qui etiam
contatum in B ponit) illa etiam tranfit

‘per B, utlinea FBE fit linca re&a.

bzo.'l.*,

crz, IIL

)

R

Ergo hine fequeretur duas ™ reQas
FBE , FAE comprehendere fpatium.
Quod eft abfurdum, :

d Ax. 12

Hh 3 Pro-
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-

sioe. - P ROPOSITIO. X1V.

13. . L c_/ﬂqu;alf&'ffﬁt 4B. ‘.DC .

in circulo #qualiter a centro di-
JSlant. . | :

2. Et equaliter a centro diftan-
tes inter [e quales [unt.

DEMONSTRATIO.
~ Pars L

. Ex centro E duétz perpendi-
a1 culatesEF.EG, lineas* AB.DC
bifecabunt; & quia totz funt -
quales erunt & femifles AF. DG
- zquales:ducantur radii EA. ED.
In triangulis re&angulis AFE
DGE.
T ea
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vta 4B FE®o AE) 1
ot DG. GEOaDEMAT

' AtquiDdEmD%E, quia fiunt
- a radus.

Ergocta AF.FE. 0 tisDG GE
S o dAF v oDG

' ReﬁmanetuFE 00GE.
Ergolinea F £ 0 GE adeoque
diftantiz zquales.

i

Pars IL
Supraerant

ota AF FE 0 otis DG GEBS
O FE_ o GE.

0P 8o ‘DG'
Ergo ipla AF0DG. & 1pfarum

dupla. :
AB* 0 DC, QDE

bAz. 6,



.
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mo.  PROPOSITIO XV..

, . 1. In cirs
cf_____'—_ > cnlo " ABCD
!/ —= E reflarum in-
A

—a \/ $ feriptarum
1 maxima  ef}

K/ Diameter

' | AF.

2. Relzquarum vero ea BE ma-
. jor quzcentro-propior.

. DemoNsTrRATIO.
ParsI, Du&is GB GE. in manoulo
BGE..
.a 201 Duolatera aBG.GE < BE.
Atqui  BG.GE 2 AF. Diametro,

Ergo AF < BE.
Pars11. Duéis GC. GD : intriangulis
BGE.CGD. ,
Latus BG 0 CG} Quia funt
Latus GE 0 GD/radi. -
Atang. BGE < CGD.

p24L Ergobaﬁs BEb < CD.
' Q. D. E.

Pro-

SV —
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PROPOSITIO XVL.

[y

Si per extrenti.!
tatem diametri 4
dncatur perpendicy«
laris FE.

1. Wlacadet ex-
tracircalum, ’

2. Neque .inter
ipfam & circulum'
alia reita ad contallum A duci potefl, qua
circulum non fecet.

. G

DEMONSTRATIO.

ParsI. Ex centro D.ad-quodlibet pun&um F
du&ta DF, eritin triangulo DAF. :

Angulus A < F. quizangulus A reGus.
Ergo Latus (a) DF « latere DA,

Atqui DH 30 DA. quiafuntradii,

ErgoDF- < DH. Adeoque quia pun@um H
- eftin circumferentia erit F extra.
ldem ratiocinium omnibus pun@is linex
FAE potett applicari: adeoque tota FE (exce-
" ptopuncto A) eritextracirculum.

- Pars2. Ponat adverfarius re@am AB pofle
duciinter AE. & circulum abfque circuli fe&io-
ne. Excentro D ad AB ducatur perpendiculas
ris DK, Eritquein triangulo DKA.

,Ii Ang.

Theor,’
I5.

.

arg.L



beg.L ‘
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Ang. DKA < DAK.
Erg olitus DA b <DK ‘

v Atqui DA pertingit ad peripheriam,
Ergo cadit DK, intra Circulun; adeo-
que linea AK illam fecat

- COROLLARIUM

Hinc rurfus paret retam li-
neam Circulum tantum in uro
punéto rangere : nam demon-
ftratumeft otam re&tam FE ca-

~ dcre extra circulom exceptouni-

co punto A adeoque in illo fc-
fe tantum contingunt, ’

Pro-




- Liser TERTIUS 2¥I

PR‘o_Pos_l Ti1o XVII, rebla
| Adeto pzmé?a '

A reftam lineam '
AC ducere que
circulum datuins

| BCD langat.

C ONSTR uc T1O.
1. £x pun&o A ad centrom ducatur
re&a AD. "
. Centro D radic DA defcnoarur
c1rcuha»Cus AE. 4 )
3. Expuncto B erigatur perpendicu-
larisBE, -
4. Jun&aED, ducatur AC,
Dicolineam AC tangere circulum,

DEMONSTRATIO.
Intriangalis ADC. EDB.
Latus AD 0 ED' Quia funt radii eo-
Latus DC0 DB /rumdcm circulorum,
Angulus P communis.

Ergo 2 Ang. ACD 0 EBD.

ba ,. L
Arqui Ang. EBD elt re&us per conft, *

Ergoetiam ACDecft reGus: adeoque
ImcaAC btangit circulum. b 16111,
B S Pro-.
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‘qiee. P ROPOSITIO XV[II

¢ B Sireita linea
A "~ ABtangat circu-
lum que ex cen-
tro D ad conta.
Gtum C ducitur
“DC; illatangen-
genti AB perpendicularss eris.

DEMONSTRATIO

Si neget Adverfanus Sit alia quz-
dam DB perpendlcularxs ad tangentem :
tum in triangulo DCB,

Angulus DBC < DCB. ]uxta Ad-

vetrfarium,
119 L

Ergolatus DC < DB. a
Atqui DC D DE.

bAry.  Ergo DE < DB. Pars major to-
to: quod cft babfurdum. Eteademde-

monftratio habet locum in ommbus pun-
Ctis lmcx CB ‘ .

Pro-
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PROPOSITIO XIX,  ther
. 7.
8 Streffalinea AB
vangat circulum, &
ex contalin C duca-
tur perpendicularis

» CE insllaerit cen-

E trum.

DEMONSTRATIO.

Si hoc ab Adverfario negetur 5 alibi
centrum affignare debet:’ Sithoc in F
tum du&a FC erit

Ang. ECB reGus. per propofit.

AtqulFCB aetiam reCtus juxta pofi- 2.8, UL
' tionem Adverfarii,

Ergo ECB 0 FCB. Totum &pars
quod eﬂ: ablurdum,

' Eadem autem demonttrario locum ha-
bet ubicunque ab adverfario centrum po-
natur extra lineam CE. .

Ergoin linea CE reperitar centrum,

Q. E:. D,

1i 3 ' Pro:
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ProrosiTio XX..
o Angulus ad Centrum GEB du-
plus et anguli G'DB ad periphe-
riam, cum sdem arcus GBeft ba-
fis.angulorum. ‘

DEMONSTRATIO.

Cafus]. Intriangulo Xlofcele
- Angulus GEB 20 ang. D .. B, 16.1.
AtquiD 0 B. 5. L ’
Ergo GEB. duplus anguli D.

Cas<
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:E‘_ -

Cafus 2. Du&2AF pércenttumE N

A JAng. BEF duplus ang. BAF.> perca-

" \Ang. CEF duplusang. CAF/fum, 1.
‘T"otus BEC duplus totius BAC.

Cafus 3. Totus Ang. GEC ell
duplus totius GDC,

Partialis GEB eft duplus par- s
tialisGDB. .

Remanet BEC duplusBDC, Q.E.D.
A ‘ Pro-
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ProrostT10 XXL

- Incircalo | qui eidem arcai BC
infiftunt anguli BAC. BDC, [en
qui [unt ineodem fegmento , funt
mter [¢ equales.

DEMONSTRATIO..

Angulus BEC eft duplusBAC

Atqui id. BEC eft duplus BDC ) 11L.

Ergo BAC 0 BDC.

' Pro
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\

PRoros I‘T 10, XXII. Theoz,
- o T
~ drilateri
:D e circulo
C inferipti
4BCD
<) angaliep~
D.B.pofiti
7"~ Auobus
‘ - ‘ redis (unt
A u equales,
DEMONSTRATIO.
Dugis diagonalibus AC. BD.

' (Ang OoX Q aquia infiftunt areui , o, L,
A

"AB.
Ang. S 2 R. *quia infiftunt arcui

Totus angulus ADC:O Q-+ R\,
' Angulus ABCXO ABC, .}A'

Duo anguh ADC. ABC 0 tnbus '
Q-L R'-} ABC. :
- Atqui hitres funt 20 2 Re&is. -
~ Ergo & duo ADC._]...ABC
2 Retis. Q.E. D.

Kk . Pres
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?':'m;. Prorosi1rt1o. XXIIL

§i [uper eadem reita DF con-
Situta fint duo [egmenta circuls-
rum inzquslia; illa non [unt. fi-

. miia, o

B N
(‘f’ I . -

D ¥

DEMONSTRATIO;

~ Sicontendat Adverfarius illa effe fi-
milia;* ducantur reGz FE.ED.DI, -

. ape . Ang. DEF 0 DIF juxtaa Adverfarium
~xo.1L” Atqui DEF> DIF.  per 16. 1.
Quz duo-fynt contradiGoria,

- Pro-
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PROPOSITIO XX17- Thear.

. Qegmenta fimilia ACB. DEF,
[uper ¢qualzbm reftis AB. DF
Mn/?ztum, inter [e funt :equalm

Yy

DEMONSTRATIO.

_ Supgrponatur AB ipi DF, autcon:

gruent aut non.

Si non : tum peripheria ACD.
" Vel cadet totaintra vel extra periphe-
, mm DEF: contra precedentem.

Vel interfecabit pcnphemm DEF:
tunc circulus circulum fecabit in pluribus
-quam duobus pun&xs contra ro. hajus.

Ergo congruent 2 adeoc}ue funt P S
quaha. % Q E. D, A4

R Kk =z Pre-
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. Probl. 3. PROPOSITIO XXV

.Czrml; daturs
arcum ABD
pperficere. -

CONSTRUCTIO.

1. Tria pun&a ad libitum fumpta
A.B.D. jungantur re@is AB. BD,
2. Dividantur bifatiam per Perpendx-
culares EC. FC, :
Dico in illarum ipterfe@ionis pun- .-
Qo Cefle arcus dati centrum quafitum.

DEMONSTRATIO.
Centrum eft in perpendiculari EC.
s Cor. . Ut &inperpendiculari aFC,
1. L -
Ergo eft in pun&o interfe@ionis ; ;
quia illud tantum habent commune; &
_circuli unicum tantum eft centrum.

Adeeque ex centro Carcus perfici po- -
terit. - Q. E. F.

Pro-,

L e
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: 3.
8: in circulis 2qualibus anguls
Jive ud centra. G. H', ‘fiveadpe-
ripheriam B. E, fint zquales :
tunc etiam arcus AC. DF . qui~-
bus infiflunt, erums equales.

» = |
JANIAN
) A\U'C'?UF

DEMONSTRATIO.
Duéis ré@is AC, DF. in triangulis
* AGC. DHF.
Latus AG 0 DH) Quia funt radii cit.-
Latus GC 0 HF culorum zqualium,
Augulus G 0 H. per propofitionen. -

ErgoBafisAC a0 DE, a4l
Fiant jam anguli B. E. ad periphe- .
tiam duis AB.BC.DL.EF,
. Kk 3 , Quia
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Quia autem angulorum ad centra G.H

zqualium femiffes ad peripheriam B. E. .

ettam funt zquales ; fegmenta ABC
DEF efunt blimilia:.,adeoque quia fu-
per aqualibus redis {unt conftifuta ,
erunt @qualia: Que {i a totis circulis
aqualibus auferantur* remanebunt arcus

"AC. DFinterfe zquales,

Pars 2, .Hzc eodem fere ratiocinio
demonftrardr. o

Sed notandum inparte prima figuras
debere confiderari fine angulfs ad peri-
pheriam; quiin demonftratione demum
conltrui debent. ‘

- Sicetiam in parte fecunda fpeari de-
bent abfque angulis ad centra, quosde-
monftratio demum requirit, :

Adeoque utriufque partis demonftra-

_tione ambo anguli & ad centra & ad pe-

ripheriam exiguntur: -cum per illos de.

monftretut zqualitas reGtarum ; per bos

“vero fimilitudo fegmentorum ; quz utra-
.

que neceffaria funt, -

/ - Pra.

e
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ProrosiTro XXVIL Thcor
Si in aqualibus circulis arcus Al DF. *
fiut equales, angali illis infiftentes five ad
centra’G. H. five ad pmpbem:.B E, funs
inter j& equales.

. DEMONSTRATIO,

ParsI. Sinonfitangulus G0 H.

. Erit G> H.

e . Vel G <H_

.. "SieG> H. fiatque
Angulus AGC 20 H.

Ergo @ Arcus AC 0 DF.
Atqui Arcus  A10 DF per propofit,

~ Ergo Arcus AC 0 AL Totum& |
pars quod eft abfurdum. Ergo angulus - /
G non ¢ft minor H,
Eodgm modo prebatur- angulum G e
non efle majorem angulo H. :
Ergo fequitur G efle zqualem A.
Pars 2. Hac fac:le cadem formula de-
mon[ttatur. R - Pro-

— .

a:§.1m,
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25.
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" ProrosiTio XXVIIL
i in circulis eqnalibus ducte
[int equales refie AC.DF :erunt

etiim, quos auferunt , arcus AC.
DE inter [e gquales.

o e
n@r
DeMoNsTRATIO,
Duéis reis GA. GC: HD.HF, in
triangulis AGC, DAF. o
Latis AG 0 DHY Quia radii zqua- .

LatusGC0 HE./lium circulorum.
Bafis AC0 DF. per propofitionern,

Ergo Ang. AGC = 0 DHF.

b2 Adeogue arcus AC b DF.

Ci-
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PROPOS‘IT[ o XXIX. Theor,
26,

- 8iin equalibus circulis arcus -
AC.DF fint kequales; erunt &
[ubtendentes reite AC. DF snter

fe ¢’qaa/e.r.

DEMONSTRATIO.
Dué&is GA. GC. HD. HF. erunt m
manoulxs AGC.DHF.
Latus GA 0 HD: .'Quia funt radii z-
LatusGC 0 HF quahum circulorum,. v
Angulus C 0 aH. quia arcus AC po- a5 HL
mtur zqualis DF. 4
Eroobaﬁs AC b0 DF.  bg ,‘\/
, Q. D. E. s

Ll - Pro-
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]

Probl. %

.PRdP osi1t10o XXX.

t

CONSTRUCTIO,

. Ducaturre®a AC, dati arcus ex -

trcmltatcs coa.‘.un"cns
2. Maper perpend;cularem DB, ' bi.

Aecetur.
Dico Arcum blfe&um efleinB.

DF MONSTRATIO.

Du&isre&is AB. CB, cruntmtmngu-
lis BDA.BDC,
. Latus BD utrique commune,
- Latus AD X0 DC} Per con-
" AngulusBDA 0 BDC/ftru&t.

T

ErgoBafsBA :I) a BC
-Adeoque Arcus BAX Db BC

Ergo Arcus AB C divifus eft bxfarxam.
Q. E. D.

o=
»

%a
- lad
‘5""

Pro-

Datum cir. .

‘ / N culi arcum ABC
/-— , \ bifariam '/aqt-
D
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PROPOSITIO XXXI  trheor,

I dngu/us ABCin /Emwzrm 7
“loretus eff.
2. In [egmento wmajori aﬂgulu.v
BACreéto minor. !
' 3. In fegmentovero minori an-
" gulm‘ BEC recto major.

DEMONSTRATIO. .

Pars I. Du@aDB, eruntduo trian-
gula DAB. DBC. Ifoftelia, adeoque
angulifupra bafes a zquales, ~agl
Ergoang. DBA 0 DAB\A )
Et ang. DBC0 DCB./"™*

Totus Ang. ABC 20 duobus BAC

~}-BCA.
Atquiin trxang ABComnestres an-
gulx funt 20 b 2 Redlis.

Ll 2 El‘ b;zL
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c2l 11[.

Ergo ab upa parte angulus ABC eft

) reus, & ab altera duo’ rehqm BAC.
BCA etiam zquales unircfto. -

" Pars 2. Perpartem I duoanguliBAC =

BCA fimul conftituunt unum reGum :
ergo folus BAC eft minor reéto.

Pars 3. Inquadrilatero ABEC,
DuoanguliA J-E D c. Re@&is,
Atquiang. A > uno recto per par-
tem 1. -
Ergo ang. E < unorecto.

SCHOLIUM 1I..

Si trianguli reCtanguli hypotenufa di-
vidatur bifariam , erit pun&um bile&io-
nis centrum circuli pertriapuntta angu.
laria tranfeuntis:adeoque examen norm.

SCHOLIUM 1L

Ix hac propofitione deducitur fequens

PROBLEMA.

Minus quadratum Z a majore X {ub-

i

traberc, feu exhibere dxﬁcrentmm qua-\

dratorum X & Z

" Con-
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CONSTRUCTIO,

1- Super AB 0 X fiat Semicirculus
ACB. -

2. In Diametro AB fumatur AD
0 Z. )
3. Centro A radio AD defcribear-

cuta DC. erit reGa AC etiam 0 Z.
Dicoduca CB illius’ 0 CB efle quz-
fitam differentiam quadratorum AB AC,

DEMONSTRATIQ

Per propof. 31. HI. aﬁgulusACBéﬂ:
reGus 5 ergo in. triangulo rectangulo
ACB cft :

g AAB X OAC--OCBper47.1. .

\@AC  OACG,

DAB-—'DACJ) 0 CB.
L1 6 PRrRo-



| 176  Eucripis.
mer.  ProprosiTio XXXII. -

28, :
Sireflalinea AB circalum tan-
gat in Cy & a contailu ducatur
alid circulum fecans : erit angulus
a tangente & [ecante faltus xqua:
lis angulo qui ﬁt in alterno fe-

gmento. \

DemonsTRATIO.

Cafus hic obtinent omnino duo:

Aut eaim linea circulum {ecans ad ran-
gentem eft perpendicularis & tranfit per
“centrum O, uwt CD, -

Aut nontranfit; ut CE.

Ca-

)
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CASUS L.

Demonf’mrl debet angulum ACD 0
CFD.
Ang. ACDeftreQus ; per hypoth.
Ut & aCFDeltreGus: quiaeftin Se- o35 11
~ micirculo. o

Ergo ang. ACD 2 CED.

CASUS IL

Ab una parte probari debet efle ang,
ACE 0 CFE. ‘
g- ACD 2 CFD. percafum I

<Ang Q. 0 bR. quia in eodem b2x-IT]
fegmento.

Remanetang. ACE 20 CFE.

Ab altera parte “probari debet ang.

BCE 0 CHE.

/An g.BCD 0 CHD per cafum I.

Ang. Q 0 S. qua funt eodem

\ fegmento.

Totus ang. BCE 20 TotiCHE.

Q_E. D.

Pro-
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" rotls. ProrosiT 10 XXXIII.

Super data recta "AB [egmen-
tars circuli confiruere , qnod ca-

piat angulum dato angulo zqua-
lem. - " :

ER autem angulus datus vel reftys ut
- E, velnonreGusut H. C. S

. . CASUS L

Conftru@&io & Demontftratio.
#3LIIL  Data AB bifariam divifain D, Centro
"D radio DA fiat femicirculus ACB. hic
capit gangulum retum ACB, adeoque

dato reGto E zqualem. T
2 : Cas
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CASUS IL S
CONSTRUCTIO, = =~

1. Ad datz BA punGum A ‘ducatur
DK utangulus DAB fit zquales b angu bsr
lodato C.

2. Ex A-duc perpendxcuhrem AF

.3.-Fiat angulus ABE a:quahs angulo
~ BAE,

4. Centro E; ndio EA vel EB
(quz per 6.1 fant zquales) defcribe
circulum BIAG. . e

Dico .fegmcntum AGB capere angu-
lum dato acyfo ¢ zqualem. '

Ue & {eg ventuin, AJB capere angu-
Jum data obtulo Hazqualem.

Pars 1. Ang DAB :0 < AGB

alterno feomento

" Et Ang. DAB 0 C perconﬁru&

—

ErgoAng. AGB'® C,’ -
- Pars 2. Inquadrilatero AIBG ,
Duoangulil -}, G 40 zRe@is.  daamy
. Etduo anguli H-_r. C D2 Re&:s. 3

L

» Moo

:goI+GwH+{3
S- Atqlu G 0 CS Per Par—c;z.ng
' tem- L

- p E\
’ E:rgo I :OMII-In- Q Pro-
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Probl. 6. PROPOSITIO XXXIV
A data czrculo AB( fer-

mentum CBA auferre, capiens

mgulum By dato Mgulo D
zqualem,

CONSTRUCTIO‘

RRFTEIN B Ducatur re&a tangcns

Circulufin A,

l é:quahs angulo dato D.

© - Di-

2. Ad Aﬁatangulus EAQ ‘

e
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Dico {egmentum ABC
capere angulumaqualem D.
DEMONS‘TRATIO‘ |

Aog. EACw®a ABC in al—‘3‘ 1y

terno {egmento.
Atqui EAC o D percon-
ﬂrué’uoncm -

Ergo ABC » D
Q_-E-To

', Mm2 PR



I
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.Prorositio XXXV.

Siincirculo due vecie AB. CD [¢ mutuo
"in E feciterint: Redlangulum compreben-

- fum f[ub {eqssentis unius AE, EB: equale

efi ei quod fub [egmentis alterius CE. ED.

VU comprelienditur redtangulo,

Quatuor diverft hic occurrere poffunt

¢afus.
. PEMONSTRATIO.

CASUS I

Si re@z AB. CD fe mutuo fecent in
Centro: tum ES AEB erit 0 L2 CED:

quia quatyor illorum latera fint radii,

adeoque inter fezqualia,
. | . Ca-
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. CASUSIL .

Siuna CD per centrum F duéta alte-
ram AB non per centrum tranfeuntem v
fecet bifariam adeoque 4 perpendiculari- a3 11L
¢er i E: ducatur FB. : : '

DEMONSTRATIO.

ZZCEp--aFEb0 O Fpfeu OFB. by 1L

aqui OFE L OEB D O B

Ergo iliis in hu;us locum pofitis

2 CEp-[-OFE 0 OFE .0 EB.
- Adeoque dempto utrinque eodem O FE. -

SCED 0 O EB hoceft T3 AEB.

~ "CASUS IIL

Sire&a CD per centrum F duQa alte-
ra non per centrum non dividit bifariam
imE.

DEMONSTRATIO.
Du&a FG perpendi_culari ad AB, ut
& FBrum erit,

‘Mm 2 -4
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. =CED—~OFED DIFD  ho:eff CIFB.
DFG—~~0OGE47.1. 0 FC——=(IGBsy

Sublato utimque O°FG, erit”
ICED ——DGEXD _ DOGBl .
Soblso OGE S AEB—-OGE. 5. IL.

CCED 2 T AEB. © Q.D.E.

CASUS 1V.

Sineutra tranfeat per centrum & fe
mutuo fecent utcunque.

DEMONSTRATIO.

Ducatur GH. tranfiens per centrum F

. & per interfectionis pun&um E. Tum.
— AEB. © = GEH\perca-
Et 2 CED 2 eidem T2 GEH!fum 3.

" ErgolIAEB0 TICGED,
Q. E. D,
N O T A

Incafu 3, Illa'quz fibi invicem fub-
feribuntur inter fe funt zqualia & inferio-
raloco fuperiorum legi debent, acfi in
una eadem linea eflent fubftituta; id

uod etiam in plerifquealiis demonftra«
tionibus obfervandum, =~

T . Sches
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SCHOLIUM

* Suppofitis Libri V. Definitione I. &
prop. 4 & 16. (quaz cum hac propofitio-
ne nihil habent commune) hzc unicade-
monftratio facillime ommbus cafibus in-
fervire poteft.

DEMONSTRATIO.
Du&is AD. CB, erit in manguhs
AED. CEB,
Angulus A C
Ang pp B I
. Ang.-AED 0 CEB. 15.1.
l:rgo erit per4. VI, .
AE—ED—= CED 1! EB,
Etpernoftrum Theor. I Lib, V.
vcl 16. Vi,

Pro- '
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'_mo,.' Pnoro sn*xo XXXVI

L : :Siapunito A ex;

tra ;mulnm duto

\C//A ducantur dua n&a,
umx/t.nzg;m AF

“altera . fecans AB.

/ \ . \H Erit ;vedtungulum

BAC jub tora fe-
¢ante BA ¢ illsus

é’b«m A circulum mter;e&a compreben <
fum ’ aquah qtudmto :angenm AE.

Duohic notandx {unt ca[us. :

CASUS L -
Aut fecans AB tranfit per centrum D,

-

DEMONSTRATIO,

, Du&a DF, erit
5& o BAC—H-0ODCa0 __ODA.

TODF—~OFAa4y. 1.
Atqui ZDC 0 BDF. Quiafanta mdixs

-OBAC J) O FA.

CASUS IL

ut fecans AE non tranfit per ¢entrums
- _ De-

T~ . -parte ACsniey pum-

-
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DEMONSTRATIO.

Ex cenro D ducta perpendiculari
"DGut & DI ;erit -

CEAI-|OGIDOGA
oDG oDG/?

CEAI ~~ODG—-061 20 0BG —iGA,
47.1 LiDIt teu O RF CIDA. 47.T
Hoceft

UFD—~ Ol n.g7.d

T EAI-ODFO 3DF - QkA.-
Sublato utrinque 0 DFE,

2 EAI 0 O I-A
QED.
COROLLARIUM. L

"

Sia pun&o quovis extracirculum fum. .

pto, plures recte circolum fecantes du-
" cantut, reCtangulacomprehenfa {ub to- T
tis {ccantibus & partibus exterioribus,
iner fe funtequalia, = 7 0 7
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SCHOLIUMIL

‘Suppofitis iifdem quein Scholio precedenti,

hanc damus Corollarii primi demonftrationem.,

Demontftrandum eft T CAB 'cﬁev xquale -

TDAE. , ,
DEMONSTRATIO, '
‘Duis CD & BE, ecrunt triangulaCAD. EAB
* interfe fimilia.
NamanguliO—4~P X0 2 Re&is22,111.
~Etangnli AEB—1—P 20 2 Re&is13, 1.
Ergo O ~-~T7 O AED—-P,

Et Sublato communiangulo P,
.. O aEB
Deinde ang, A vtrinque eft communis,
_Ergo R 30 ABE, 33,1 r
Quare in triangulis CAD EA Berit per 4, VI
CA —AD = EA (AR,
Etper 16, VL. =

b
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ZCAABD =DAAE,  QED.. -

SCHOLIUM 1I.

Sijamex pun&o A fupra lincam AC
ducatur ALG, eodem niodo du&isGD
LE probatur efTe _ GAL D T DAE;
notandumque eft Fun‘ta pcnphmacG L
concave & convexx propius ad feinvi-
cem accedere, quain punéta C & B que
pun&orum dxltantxa adhuc magis immi-
nuitu? {1 ex A fupra lineam AG ducatur
alia Circulum fecans : donec tandem du-
catur recta AF, qua Circulum tangit in
unico puncto F,in quo pun&a penphcna.
concave & convesa coincidunt, adeoque
cum antea delignatz cflent duz linez AB
AC feu AL AG. inter feinzquales ; jam
ex A ducitur folummodo unica linea AF.
_qu ergoin fuperiori proportione bis fu-
“mendaeft fc: femel pro linea GA , & fe-
mel pro LA. quo fa&o proportio fi f ¢ fla-
bit FA— AD= EA | AF,

Ergo per16. VI,
O Tangentis AF 0 ZZDA. AE.

Quz zquilitas ipfius Propofitionis 36
genuinum exhibet fenfum , ut hinc pateat:
quamar&o nexu ha veritatesinter fe co~
hereant, quamque naturali una ex alia de-
dircatur copfequentid.
_ . N n z Pro-
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COROLLARIUM IL
~ Duz re&z ab eodem pun&o -

du&z, qua circulum tangunt,
inter fefunczquales. . -

COROLLARIUM IIL

~ Ab’eodem pun&o extra cir-
culum {umto, duci rantum pof- -
funt dux teltz, quz circulum
tangunt.

Pro-
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Pnoposx'rxo XXXVIL,  Theor
. 3.

A Sia ptm&uex.
tracireulum pofi-
°4/ to duite ﬁmpd{;a
velle AB. AF,ita
ut reclangalum
BAC fit aquale
* quadratoalierius
AF. tum  lines
AF civeulunt tan-
grtin P, '

DEMONSTRATIO
Du&a lirea tangente AH, ut& lineis
DF, DH. .
T BAC a:omAH H ;6.‘
AtquiZ"BAC 0 QI AF. per propof't.
ErgoO AR P AF. Ergo-AH 0 AF, -
ercxdTrm :gulis AFD. AHD,
Latus AF 0 AH. -
Latus FD 0 HD.
Latus DA commune.

krgo Ang. AFD 0 AHD, ® ~b (A

Atqui ¢ AHD eft reCus, c18. Iy, ~
~Ergoergo AFD “re&tus eft adeoque
 4AF tanoens Q.E.D. = dism,

FINIS LIBRI TERTIL
Nn 3 Pro4



EUCLIDIS

- ELEMENTORUM

LIBER QUARTUS.
DEFINITIONES.

© 1. Fi igura recilinea, m Sfigura
" reitilinea infcribi dicitur » cum
Singuli ejus figure s que fcri-
bitur  anguli, fingula latera ejus
cti m/crzéztur mngzmt

2. Szm:lzter & figura circhm
figuram deferibi dicitur , _cum fin-
" gulaejis, que urcamfcrzbztur, la-
sera (ingulos ejus figure angulos
tetigerint , circum quam z//a e~
[crtbmor

3. Fi-
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3. Figura autemretlilinea in
circulo infcribi dicitur  cum fin-
guli ejus figure, que infcribi-
tur s anguli tetigerint circuli pe-
ripheriam. =

4 Ciréulus autem circum figu-
ram defcribi dicitur , .cum circu-
Ui peripheria, fingulostangit efus
JSigure, quam circumfcribit, an-
gulos. s ‘

5. Figura ve.
10 rectilineacir<
ca circulum de-
) S feribi dicitar ,
cum fingula Is-
clera efus ) que
, . circumfcribitur,
| circuli peripheriamtangunt.
i : -

6. §:-

B T E
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6. Similiter & circulus in fi-
gura infcribi dicitur's. cum circy-

ki peripheria fingula latera tangit

ejus figurd. inyua infcribstur.

7. Reta in circulo accommo-
dari, [ew coaptari dicitur, cum
efus extrema incirculi peripheria
fuerint. ‘

Sic A B. dicitur incirculoac~

commodata non vero CD.

Ay
\
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"ProposiTto. L Probl. 5.

" In datocir-
" culo ABCac.
ccommodare
reffam BA
< equalemn da-
te reite D: que Czrculz diame-
tro BCnon [it major.

CONSTRUCTIO.

1. In dato cxrculo duc Diametrum
BC; cuifidata re&ta D fit 2qualis, pe-
tito farisfaGum erit. Si vero minor. :
2. Abfcinde s BED D : & centioB 2 3.1
radioBE defcribearcum circuli EA, )
Dicy rectam B A eflezquilem D -
& coaptatamin Circulo,

"DEMONSTRATIO.
LineaD 20 BE per conftru&iongm, )
EA -0 BE quiat radii.

Rl

" ErgolineaD b0 BA, quz eft co- 'c’?,’f,fl'
aptatamcirculo quia ¢ utraque extremi- 7. 1v.
tas terminatur in peripheria, -

Oo . PRO~
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ri;  PROPOsTTIO IL

In dato circulo ABC triangu-

lum ABC defcribere, quod dato .

triangalo DFE [it aquiangu-
lum, ' -

 CONSTRUCTIO.
arnue 1. Ad 'sdu@=z tangentis GH
b1 Pun&tum A ®conflituatur angu-
- lus GAB.zqualisanguloF..
2. Adidem pun&tum A abal-
tera parte fiat HAC zqualis an-
guloE.
., Jungaturre&a BC. | .
. : Dico

[-J ~

-
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Dico triangulum ABC -ipfi°
DEF efle zquiangulum. .

DEMONS TRATI1O.

Intriangulis ACB. DEF.

' “Afhoz C(c) J)}GAB'.I) F per conftru&: ,
\Ang,B (c) 0 IHAC J0'E per conftru&. o3 IIL |

Duo anguli C -1-B o duobus -
F-LE. '

)

Ergo ctiam tertius ¢ A ter- a2 con

. tiQ D! ' 1

Oo 2 “Pro-



. Prebl. 3. .

s 23 L

b 16 &
x7. A1

292 -Eucripis:
PROPOSITIO IIT.

Circadatum circnlum BCE trs.
angulum LAO defcribere tqumn.
galam dato trmngulo AFD

(0]
\\ .
ALK
A
i B M
CONSTRUCTIO.

1. TrianguliDAF latus AF produca-i
turin G & H.

. In circulo du@o radio IB , a fiat
:moulus BIE. zqulis trianguliexterno
anmllo DAG. Lo

3 Fiat angulus BIC xqualis externo
DIiH.

4 Ad triapun@a B C.E. ducantur
tres ptangentes OL, OE. LM,

Dicoex illarum concurfu oriri triangu-
Jum QOLM, dato DAF aeqmannmum.

DEMONSTRATIO.
~ Lx Scholio prop. 32. I quadrilaterum
BIEL dividi poteft in duo triangula,cum
L au-
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autem unum trianuulum contineat duos

angulos rectos duo continebunt qua-
tuor;, adeoque quatuor anguli in quadrl-

latero di&o erunt zquales quatuor reGis ¢

~ a quibus fi demantur duo credti LEI
LBI. remancbunt. . :
AnguliBIE-L-L 0 2 Re&is.,
Atqui DAG—LDAF X 2 Reis.

Ergo BIE-L. L 0 DAG L DAR)
Atqm BIE 0 DAG per conft)

/ Remanet I, O DAF.
Eodem modo demonftratur quod fit
angulus M 20 DPA ergo tertius O ent
ko) dtemo D.

. NO’IA

Quod autem tangentes EL &BL in
uncto L concurrere debeant fc patet.

Du&a BE. d

Duo anguli toti LBT. LFI D :R.
Er«voanf7 partiales LEB LBL> 2R.

N

¢ Ergo recte EL,BL cencarrent,

Oo 3 . ,PRO:‘

< 16, 111

2 Cor.
3:. 1,

eAx 11
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sty . LROPOSITIO IV,

. Date iriangala ABC circulum
inferibere. S

. CONSTRUCTIO.
1. Duos quoslibet angulos B.
s 5.1 C. 2divide bifariam per reftas
" BD.CD.

2. Ex punto concurfus Dduc

perpéndiculares DE.DF. DG.

- 3. CentroD, radio DE. de-
fcribe circulum.,

Dico illum tangere omnialate-

ratrianguliin pun&is D.E.F. a-

deoqueipfiinfcriptumeffe. >
| e
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DEMONS‘TRATIO

In trlanguhs DGC.DFC.’
“Ang.. G » F. per conftr. N
Ang.DCG 0 DCF. quia totus '
C bifeGuseft.
Latus DC commune.

ErgolatusDG b’mDF’. ' 5;5.1. ¥

- Eodem modo demonftratur ef-
fe DF 0 DE.
Adeoque tres linez DE. DF
DG funt inter fc zquales.
- Ergo circulus centrg D dutus
tranfit per pun&taE. F. G. & tan-
git c omnia latera; quia anguli ci6. m,
ad E.F:G. funt re&l, adeoque

4 griangulo mfcnptus cﬂ 4D 6

PRO:
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ProrosiTio V.

Circa datum tringa]am ABRC

circulum defcribere. .
EQ>F
LB

Probl. g0

A

"/

CONSTRUCTIO.
- 1. Qualiberconque, duo latera AB.
aro.L BC ;divide bifariamin E. & F.
: 2. ExE & Ferigey perpendiculares
b L ED FD. ‘
3. Ex pua&b concurfus 5 defcribe
* radio DA circulum, .
Dico illum quoque tranfire per pun&ta
B, C. adeoque triangulo circumfcriptum
efle, 4

‘ DE‘VMONSTRA"I'IO..

4" Du&is‘DA‘DB_'DC_. In triangulis.

Las

m\./c |
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*Latus, DE commune,
Laws EA EB} Per con.
Angulus DEA 0 DEB/ftru&.

Ergo cbafis DA 0 DB.

Eodem modo demonftraturefle DB
2 DC, adeoque tres linez DA, DB.
DC funtinter fe zquales. -

Ergo Circulus centro D, radio DA
defcriptus, tranfit per omnia tnangulx
pun&a angularia: adeoque ipfi eft clr
cumfcriptus. d

Eadem conftru&ionis formula obtmet
in omnibus trianguli fpecichus ; 5 cum hac
folummodo d:fferentia, quod in Re&an- |
gulo centrum cadat in pun&um medium
hypotenufz.

In Acutangulo centrum cadatintya tris
angulum.

In obtufangulo vero extrai

SCHOLIUM.

Ex hac propofitione deducitur Metho |
dus defcribendi circulum, per tria pun~
Ganonin linea re&a dlfpoﬁta » tranfeun=
tem,

e me
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prorosiTio VL

[eribere.

CONSTRUCT IO,
1. Ducantur dux Diametri AC

BD incentro C fead angulos’re- '

&tewinterfecantes.

2. Jungantur re&tz AB. BC.
CD. DA.

Dico ABCDefle quadratum

_ gumhtum
. DEMONSTRATIO.

Pro lateribus,

Intriangulis AEB, AED.

il o : Latus

Dato Circenlo quadmmm -




LiBER QuarTus. 199
'Latus AE utrique commune.
Latus EB 0 £D. quia radn.

Angulus AEB 0 AED. quxa u-
- terque retus.

Ergoba['s AB ‘0 AD. apl

Eodem modo probatur ADx»
DC: DC 0 CB.CBoBA.

Adeoque quatuorilla latera in-
ter fe crunt zqualia.

Pro angulxs

Quatuor anguh AB CD.iftis
lateribus contenti. funt in Scmi-
circulo. ergo reti. b bjr I,
~ Adeoque ABCD «ft quadra-
tum cm:ulo mlcn ptum. \

Q’E. F‘

PP Y . ‘I’re.
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Cws.n. PROPOS 1T10 VIL

Circadatum C:rmlum quadra.
tum -defcribere.

F —

.

B
!
]
|

CONSTRUCTI10, )

‘ “Ducantur duz diametri

AC B fe mutuoad apgulosre~
_&osinE fecantes.

2, Per illarum extremitates du-

cantur tangentes FG. GHHLIF,

"“Dico illas coeuntes confti-

. - tuere Quadratum quzfi.

tum FGHL

®

De- -
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"DEMONSTRATIO.

" Pro angulis,

" Tn quadrilatero AEBF., _
-4 Anguli A, E. B. F. 024 Reéti{, 3321
Atqui 3 Ang.A.E.B, 0 3 Re&i.:}s Schos

lium,

Remanet ang. F © 1 Recto.

Simuli ratiocinio probatur an -
gulos G. H. I efle rekos.

Pro lateribus.

In parallelogrammis FD. ID.
latera FG. IH funt zqualia Dia-
metro BD . adeoque & inter fe.

In parallelocrammls IA. HA. :
latera F 1. GH funt® zqualia Dia- bk
metro AC. '

Atqui Diametri AC. BD funt

inter fe zquales.

Ergo 4 latera FG. GH. HIL

| ~ IF funt inter fc zqualia. .

Adcoque FGHI eft quadras
tum quafitum. Q. F.E.

"P/p 3 ~ Pro-
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PROPOSITIO VIIL

*Zrobl. 8. ‘
In dato quadrato Ctrculum de-
ferivere. . S
X

I C H
CONSTRUCTIO,

1. Ducantur duz diagouales FH Gi
fe mterfeca’ tesin E.

Ex E demitatur ad latus FI per- '

; pendlculans EB. o
3. Centro E radio EB, dg(cnbatur
Circulus, -

Dicoillum tangere laterain punctis

A.B.C.D, adeoque quadrato inferip=
tum efle,

De.



)
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DEMONSTRATIO.

Ex E du&xs pgrpcndxculmbus EA.
ED EC '

"I tnanguhs FAE FBE. ernnt,
Angulus A 0 B per conftr. quia re@i,

Angulus a QO 1 P. quiafemireti. a1 Cor.
Latus FE utrique commune, 32 L
Ergo Latus EA 0 EB. b b 26,1

Sic etiam probatur EB 0 EC: &

ECDO LED: ut& ED D EA.

Ergo circulus centso E , radio EB
deferiptus tranfib't perpun&a A. D.C: *
& quia anguh ad illa pun&a funt re&i,
tanger omnia iat ra 3 adeoque cuculus
quadrato erit mfcn ptus.

' Q.E.D.

- Pro-



Probl. 9 ’

304 - Eucripis ., -
‘PRO\POSIT_I()' IX.

Circa datum quadratum circu-

. lum d'efcrléere

/B
N

. CONSTRU’CTIO.

1. Ducantur diametri AC.

BD fecantes fefein puntto E.
2. Centro E, radicEB, de~
feribatur Circulus, -

Dico illum tranfire per
omnia quadrati pun&ta
angularia ; adeoque illi
efle circumfcnptum

De-
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DEMONSTRATIO,

PDiametri AC. BD, quatuor
- angulos A. B.C.D. *bifariam fe- 22 Con;

cant, ErgointriapguloEBA. 3%
Angulus EBA 0 EAB.
ErgolitusEA 0 EB. o

Sic etiam probatur EB 0 EC:
&EC0ED: &ED»A.

Adeoque quatuor linez EA.
EB. EC. ED. funcinter fe zqua-
lcs

Y
‘Ergo'circulus centro. £ radio
EB defcriptus tranfit per omnia_
quadrati pun&ta angularia A. B.
C. D. adeoque illt circumfcri- -
ptus eft.

é.E. D.

Q4 . PRo-
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PRoPosSITiIO X!
Probl.xo, - ’ 4

celes ABD conftruere,

fint reliqui ad verti-
cem A.

CONSTRUCTIO,
1. Quamlibetcunque lineam AB ita
e 1. 11 divide 2in C, wtZ2ABCitOAC,
l . 2, Centro A radio AB defcribe circu-
lum, ) :
. 3. Ex B in ifto circulo accommoda
bLIV. bre@d:m BD O AC.
4. Ducrectam AD.
Dico ABD efle triangulum quafitum,

DEMONSTRATIO
Dudta re® CD, circa triangulum
ACD defcribarur ¢ircalus ACD. -
2 'ABC 0 @ AChocelt OBD per
| “conftr,

cpouL  Ergo BD rangic circulum€: quem

) BA, fecat. ‘
£32, 111, A Vndeang. BDC <0 A inalterno feg,
‘ Ang.CDA CDa.

~
[

Triangulum 1fof-

cujus finguli ‘ad bafin-
anguli B. & D dupli -

I
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Totalwang ADB (0 ABD) 0 A

-_L.CDA. -
AtqmeuamBCD do Al ‘ CDA
Ergo =~

Intrxangulo BCD ang. BCD CBD

Adeoque latus BD ¢ 0 CD.

Atgun laaus BD 0 AC.

krgo

+ In mangulo ACD latus CD 0 CA.

Adeoq e angulus A 0 CDA.

Ergo angulus BCDc (quiducbus A &
'CDAeft 2qualis PI’Obatus) eft duplus an-
guliA,

Ergoetisam BDC, quiangulo ABD
demonftratus elt 2qualis, duplus eritan-
guliA. .

Adeoque & ADB , quiangulo fABD
elt zqualis , ejufdem anguli A duplus
erit, Q. E. F.

- COROLLARIUM.

In triangulo Iofcele hoc.modo con-
ftruco, angulus ad bafin valet duas partes

2
quintas feu A duorum vel % unijus
RC&[ : quare angu[us A Valeblt
—duorum vel -umus Redi,

d;z L

c6L

‘' Qg2 ‘ ‘Pro-"
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- PROPOSITIO XI

Dato circalo Pentagonum- o-
quilaterum & aquiangunlum in-

- [eribere.

e 21V,

CONSTRUCTIO,

1. Cuilibetcunque triangulo fofceli
juxta preccdentem propofitionem con-
ftituwto , zquiangulum ainfcribatur EFG ~
in_circulo dato.

2, Illius fupra bafin anguli EFG.

EGF bifecentur perrectas FI. GH.
3. Punéa E. H.F.G.I. jungantur
totidem retis, ‘ o ,

 Dico facum effe quod petitur.

De-
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DEMONSTRATIO.

Pro lateribus.
Quinque anguli EFI, ITFG, EGH.

HGF. FEG funt inter fe zquales per ‘

conftru&ionem,
- Ergo 2arcus quibus infiftunt funt 2- 2611

'qualcs
Ergoillis bfubten{z re&z ) quz funt 529 1L
Pentagoni latera, {unt zquales,

Pro angulis.

~ Arcus HFGI 0 Arcui FGIE, per
- partem I,
~ Ergo AngulusE <0 Angulo H. quia ¢2y.111.
aequallbus arcubus infiftant.
Simili modo de ducbus aliis anouhs

&c. QE F.

% 3 Pro~
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PROPOSITIO XIIL

 Circa datum circulum Penta-
gonum aquilaterum & equiangu-
lum defcribere.

CONSTRUCTIO.

1. Infcribatur Pentagonum regulare
perpreced: ABCDE. ‘ :
2. Ad pin&2 A.B. C. D.E. du.
cantur totidem tangentes, quxconcur-
‘rentin pun&isF.G.H. I C,
~ DicofaGum quod quaritur,

"De:
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DEMONSTRATIO.

Pro lateribus. ‘

Ex centro O du@is perpendicularibus
OP.0Q, ut & radio OAintriangulis
OAP.GAQ. -« - . -
 Latus OP 2 0 OQ, quia zquales a4. 111
‘AB. AE zquidiltyglacentro. - T

Latus PA » 0WQA. quia zquales b3-1IL.
AB. AC bifeét= funt. o

Latus O A urrique comimunes.

Ergoang.cOAP 0 OAQ. Quifiaufe- ¢ g 1
rantur ab 2qualibus Re@isangulis OAH
OAG : remanebit angulus HAB 0
GAL. '

Deinde TriangulaBHA. EGA. fune
Ifofcefia, quia ex puncto H dutz funt
du&atangentes HA. AB : ut ex puncto d2 Co-
G duz GA.GE: quz funtdequales: 35 3

Quare illa triangula habent bafes AB.

AE aquales, & angulosad balin HBA,
HAB. zquales GAE. GEA. non folum
alterun alteri , fed promifcue omnes ¢ 5 &
quatuorinter fc zquales. Adeoquee qua- &b
tuor lateraBH. HA, AG, GE. funtin- '
ter fe 2qualia, ) - &
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Simili modo dewonftcatur omnes
decemn lineolas effe inter fe zquales.

Si jam una fit zqualis uni etiam duz
erunt duabus zquales,

Adeoque quinque lateta, quz ex dua-

‘bus lineolis conftant, eruntzqualia,

Pro angulis.

Ex demonﬁra‘atcttriangula AHB
AGE haber: omnia latera zqualia.
Adeoque angolum Hf0 G, Eteodem
modo de refiquis.

COROLLARIUM.
~ Siin circulo qualibetcunque
figura regularis fuerit infcripra,
linex tangenres circulum in pun.
¢tis allius angularibus, fuo con-
curfu femper conftituent figuram
fimilem circulo circumfcriptam.

Pro-
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PROPOSITIO XHI.

Prob. 13.

‘Dm‘o Tmtagom. regular: cir- -
culum infcribere.,

AN

CONSTRuCTio.'

. 1. Quoslibet duos angulos A & E
divide bifariath per re@as AF. EF.
2. Ex illarum pun&o concurfus F,
- % ducantur ad omnia latera pcrpendlcu-
lares,

3. Ex F tanquam centro pro radio
affumta unaexiftis perpendxculanbus de-
fertbatur circulus, . 4

" Dico illum I’cntagono fore in-
fClPtum.

Rt pe-

N\ :
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DEMONSTRATIO.

In Triangulis AGF. AHF. .

. AngulusGAF0 HAF ~ Per con-
Anoulus AGF 0 AHF|[ftru&,
’ Latus AF umque commune,

128 L Ergo alatus GF 0 HF.

Eodem modo probatur HF 0 IF.

- IF 0 KF. KF 20 LF&demque LF
' 3) (JF

Adeoquc omnes Hiz perpcndxculares
erunt inter fe 2quales..

Quare circulus radio FH defcriptus -

tranfibit quoque per pun¢ta LK. L. G.

b16. 111 in quibus ifta lateratanget; quia anguli
adifta pun&a funt rei.

.QE?

COROLLARIUM L’

In quohbct polygono regula-
ri
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" ti omnes linex bifecantes angu-
losin uno eodemque punéto con.
veniunt,
"COROLLARIUM IL
In omni Polygono latérum
imparem habente numerum li.
nea aliquem’ ex angulis bifecans

oppofitum etiam bifecabic la- .
. tus, -

SCHOLIUM
Eadem mctI!‘odo in quacun-

- que figura regulari circulus de-
fcribi poteft. -

Rra - Pro.
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. o |
Probl.14. P ROPOS11T1 OV'XIV.

. Circa datum Pentagonum re-
gulare circulum defcribere.

N,
<

PN

'CONSTRUCTIO.

- 1. Duos quoslibet angulos A

. . & B divide bifariam per re&as

: ‘\'~. avu. AF.BF , quzs concurrentin F.

... . 2. Centro F, radio 4F, vel
e ; BF defcribe circulum.

v Dico illum tranfiturum per

reliqua pun&a angularia,

De-

/
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DEMONSTRATIO.

~ In triangulo F4B.
Ang. FAB» FBA. qum illo-
rum dupli funt zquales.

Ergolatus FA FB.

Eodem modo bifefto ‘angulo
C demonftrabitur FBo FC. &
fic per orbem omnes linex bife-
cantesangulos crunt zquales,
Ergo circulus tranfibit per
omnia punétaangulatia,adeoque
pentagono circumfcriptus erit.

Q. F. E.

SCHOLIUM.

Eadem conftru&ionis form4
circa quamlibet figuram regula-
rem cxrculum defcribere licer.

. Rr3.  Pxrov
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Probl.rge

»

. Prorosi1T1 0 XV.

In dato circuls Hexagonum

regulare defcribere.

' CONSTRUCTIO.

1. Centro quolibet pun&o D, radio
circuli DG, dcfcribe arcum CGE.

2. Expunétis C.D.E. percentrum
G defcribe tres diametros CF. DA. EB,

. 3. Ducfex re&as AB.BC.Cp. DE.
EF. FA.

Dico ABCDEF efle h;xaoonum

quzﬁtum : o De-
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v a N

DEMONSTRATIO.
" .., ‘Pro lateribus.

Linéz DC. DE fingulz funt o 1)
Radio DG:
Linez GC.GE,GD fingulifunt Radu.

Ergo qumque linex GC.GD. GE.
_ DC. DE funt zquales..
Adeoque Triangula GCD. GDE
funt azquxlatera. ;

I:rgo duo anguli G & O ﬁnguh funt
aUna tertia pars duorum reQotum, ‘ kS Cor.
AtquitresanguliG.O. S, fimulpva- §’ ,, L
lent duosre@os , {eu tres tertias duoxum
re&orum

Ergo terfius S. etiam eft una tertia
duorum retorum. \

Adquuc tres G. O, S. funt inter fc
xquales.

Atqui illis 2quales funt tres 60ppoﬁ crs. L
1 X.QT.

Ex"go fg'C} anguliad Centrum funt zquales.

Ergo d
, {ex arcus > qu:bus infiftunt, QeI
funt zquales,

Adeo-



3220 Eucr.nns

e29.1L  Adeoque © fex fubten(z, quz conﬂl-
‘ * tuunt latera ﬁgura , inter fe funt 2qua-
les.

Pto angulis.

Hos effe aquales facile patet, quia
fa1. 1L, ff'nguh infiftunt xquaubus arcubus, fc.
quatuor {extis partibus totius peripheriz :
Ergo {unt inter {e zqualdsy

COROLLARIUM

Hexagom latus 2quale eft radio,

SCHOLIUM:
Du&is tribus re@is AC. AE. CE.

circufoinfcriptumn erit triangulum zqui-
lateram, g

Pro-
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'PROPOSITIO XVI.  retuss

Vi

I

P A
\r<t7”°

CONSTRUCTIO,

1. Circulo (a) infcribe pentagornum regulare arr. Iv.
AEFGH. . : :

24 ltidem (b) triangulum regulare ABC.

Dico rettam BF , fore latus quindecago-
. ni quefiti. :
DEMONSTRATIO.

Pentagonum dividit tetam peripheriam in
quingue partes xquales; guare qualibet conti-
net unam quintam feu tresdecimas quintasto«
tiusperipheriz: adeoque duz AE. EF, fx deci-
masquintas continebunt.

Triangulum vero dividit totam peripheriam in
tres partesequales ; quarum qualibet ut AB con-
tinet unam tertiam, feu quinque decimasquin-
tastotiusperipheriz.  Tum "

Arcus AEF fex decimz quinte. s

Arcus AEB quinquedecimz quintae-}

"~ Arcus BF una decima quinta. =

Ergo fitducaturre&a BF , eigque zqualesqua-
tuordecim in circulo coaptentur, deferiptum erit
quindccagonum, ®quilaterum, cumomnesar-
cus fint zquales: .

FINLS L-IB‘R?T-QU ARTE °
o sf . Tro-

Indato Cir-
s culo Quindeca-

Zonum regulare
defcribere.

b Schol.
15. 1V.

té



EUCLIDIS |
ELEMENTORUM
" LIBER QUINTUS. “
DEFINITIONES.

1. Pars eft magnitudo magni-
" tudinis, minor majoris , cumme-
titur majorem. :

Um totum {it fua parte majus, pa-
Ctet- partem contineri in fuo toto,
" Hoc autem duplici modo fit.
Vel contineturitaut aliquoties fumta ,
_» precifereddat fuum totum feu ipfi 2qua-
Lis {it  quemadmodum numerus quatdor
feu 4, eft miner toto12, adeoque in
illo continetur, & quidem ita, ut ali-
quot vicibus, fcilicet tribus fumtus, ac- .
curate 2zqualis fit toti 12: Et inde hzc.
pars Mathematicis dicitur Aliquota, que
fuum totum abique refiduo dividit , id
quod;idem eltacmetiri: & hanc Partis -
fpeciem Euclides {olummodo refpexit,
altera, qua fequitur, negleGa. o
Vél pars ita continetur in {uo toto, ut
aliquoties fumta totum vel exceda vel ab
- ' (1llo
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illo deficiat, adeoque non accurateipfi
- zqualis fit. Quemadmodum numerus 4,
cum minor {ittoto 14, .inillo/continebs-
tur; fed quia ter fumtus toto minor eft ac
‘quater toto-miajor 5 hac pars non poteft
dici “Aliquota, ut altera- pafs notata t
.quia tamen aliquam exhibet quantitatem
" totius’ quantitatis , vocatur pars Ali-
quanta, ' :
Czterum cum Euclides adhibuerit

‘Magnitudinis vocabulum , fufpicari licet

illum meminiffe folunquantitatis conti-
nuz, quz vulgo magnitudinis nomiae
Mathematicis venit; minime tamen ex-

cludenda eft quantitasdifcreta & in nu-

meris pofita, qua fuas etiam habet pare
tes: quibusilla omnia, qua derationibus
& proportionibus toto hoc libro demon-
ftrat, zque facile imo pro captunoftro
facilius accommodari poffunt. :

-~ Quare & noscum multis aliis omnes

_-hujus libri propofitiones, negleis li-
neis demonftrabimus in nameris ; tum

- ‘quia illis magis fumus affueti & de illis
fapius .quam de lineis cogitavimus 3 tum
etiam quia illa qua de numeris probantur,
fi cui libet, ipfis lineisapplicati- poffunt.

!

{2 20 Mal-



t

333  EucrLipis-
Ry Multiﬂexautem eft major
quantitas quam metithr minor.

" Quemadmodum  pars fium totum di-
yidit feu metitur ablque refiduo vel cum

. refiduo; ita reciprece etidm totum a {ua
parte dividitur vel fine velcum refiduo, -

Prius illud totum idem eft quod multi-
plex, cujus in’ hac definitione-fit mentio ,
non intelleGo altero. quod'cum:reﬁduo

divitur , quodque adeo multiplex dicinon -
" meretur, - <o

3. Ratio eff duaruin quantita-
tum ejuldem generis, mutua que-
dam fecundum communem menfu-
ram habitudo.

Cum piopie loquendo uma eadémqu'c

res ad fe ipfam non poffit compirari fe-
. cundum quantitatem, quiafe iplanon eft

major nec'minor , patet plares requiri -

inter quas legitima inftituatur comparat
tio; quaetiam tantam poflunt effe duz.

Illz autem necelfario requiritur ut {int
res homogenez 3 ut quantitates ejufdem

generis; quales- funt linea cum linea

! - * com-

/ )
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comparata; viuperficies éum-fuperficie 5

~Torpus cum corpore; dullo ergo mode’

linez comparari pateft cum f(uperficte vel
cum corpare, nec fuperficies cum core’
spore quia nion {unt ejufdenrgenetis.
Porro ulteriorem hojus homogene-
itatis explicationem tradit Euclides in
definitione §, - S o

Hac autem intelligenda-eft .in quan-
ticatibus fecundum magnitudinem , feu
partium zqualivm numerurn , adeo ut
una res altera fit vel major vel minor;

“ hoc eft ut una res plares vel pauciores
fimiles feu zquales contineat partes quam
-altera,

Ex quibus patet. rationem:nihil alind
efle quam modum feu fornmilam -conti-
bendi, qua wna quantitas aliam quanti-
tatem continet, vel in illa continetut;
qua capacitas cam per nullam aliam ope-
rationem quam per divifionem innotef=
cat, liquet rationem feu comparatiotem
duarum quantitatum non clarius quans per
fraQionis formam poffe exprimi,

Excmpli gratia; ponanturduo numeri-
16 & 4. qui faltem aliquam inter fe-ha-

.+ bent rationem , quia numerus 16 major

. eft numero 4, adeoque numerum 4 in

f; fe

S
, -\
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fe continet, Ut jam ulterius ifta ratio
“examinetur videndum eft quoties 16
continet 4 5 quod per divifionem inno-
telcit; quia autem fatta divilione acqui-
ritur 4 'pro quotiente pronuntiamus ra-
tionem 16 ad 4, efle quadruplam. hoc
elt 16 efle quadruplum numeri 4: vel16

fe haberead 4 ur4ad 1: Idquod'etiam
commode hoe modo’exprimitur per fra-

Gionem 2 quz innuit i6 per g efledi~
'videndum vel jam fupponit divifum,

$i jaur fumantur duoalii numeri ex. gr.
8 & 2, & eorum rationein examinando
comperiatur numerum 3 minorem 2 e-
tiam quater infecontinere, quia perdi-
vifionem idem quotiens 4 obtinetur ; quz
per modum fractionis expofita fic ftabit
8 .

-—

Inde patcbit rationem que intercedit.

inter 16 & 4 , eflceandem, velfimilem
vel zqualem rationi qua eftinter § & 2:
quia nimiru 16 toties continet 4 , quo-
ties 8 continet 2. ! : .

Porro hinc fit manifeftum 2quimulti-
plicem efle nihil alind fignificare quaim
habere eandem rationem: ut fi dicatur

16 effe zquemultiplicem numeri 4, ac

Selt

1
~N

B

B s

e
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- Seft numeri2, idem eftacfidicatur na-

merum 16 ad 4 habere eandem rationem,

- quanyhabet 8 ad numerum 25 cum utri-
ufque fc. & zquemultiplicitas & ejuldein
rationis idem quotiens 4 per ejufdem di-

" vifionis acquiritur operationem: quare -

ejufdem rationis notationem hoc moda

: . . 16 8
ve‘yxpr\xmere‘hcet—; w o

Quz fraQiones®, ut iterum in aliam
rationum formam reducantur, dfcimus
16 efle ad 4 quemadmodum 8 eftad 44
vel fecondum noliram quautimur ferip-
tionis methodum16—4= 8 | 2.

Duorumautem cujuslibet rationis ter-
minorum ille qui ad alterum refertur An- w
tecedensdicitur; ad quem vero fit relatio
‘Confequens rationis dicitur, Utin ratio-.

" ne16ad 4 terminus Autecedenseft nu-
merus 163 confequens vero 4: quem-
admodum ab altera parte , in ratione 4 ad
16, numerus 4 Antecedentis, 16 vcro
confequentis acquirit nomen,

" Rationes autem non uno dividuntur
modo: nos duas afferemus pracipuas,

I, Ratio dividitur in rationalém &
irrationalem, '

Rationalis eflt qua veris numeris po-
teft exprimi ut 6 ad 3: qua e[tdca-
: em

.
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dem cum 2 ad 1. \quz dicitur dypla,

Irrationalis vero eft qua veris numeris
exprimi nequit, ut in quadratoratio la-
terisad Diagonalem; que, licet aliquo
modo exprimatur per numeros qui Surdi

- dicuntur 5 feilicetut rad /2, cumta-
men _/ 2 nqn fit verus numerus , fed tan-
‘tum imaginarii cujufdam numeri nota
veris tamen pumeris éxplicabilis non eft.

11. Ratio dividitut in rationem zqua-
litatis vel inzqualitatis,

Ratio zqualiegtis, elt quando duo ad
fe comparata funt zqualia : ut4ad4: &
2ad 2. , o :

Inzqualitatis eft, cum termini inter

" o {e comparati inzquales fint, ut 4 ad 3.
& 2 ad 6. ‘ : -

Hacautem iterum eft. .

Majoris inzqualitatis, cum terminus
antecedens ‘major eft. confequente: ut
4ad3. & 6ad2,

Minoris inzqualitatis, cum antecedens
eft minor {up confequente , ut2ad 6, &
4 ad 12,

Proportio eff ratiomum [imili-
Yudo. :

Quem-
\
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Quemadmodum in omniratione/re.
quxruntur duo termini feuduz qu:nnm-
tes, lta m omm PTOPOTUOHC rcqulruntut
duz rationes , cum una eademquc ratio
ad feipfam proprie comparari nequeat,

Cum ergo duarum rationum_ una ita
fit cor ftiruta, utiilius terminus antecea
dens fuum con(cquenrem to:ies conti-
neat, vel in illo contineatur five abfo-
lute & fine refiduo ‘(ive cum annexa-
frattione, quotics alterius anteccdens
fuam confcquentem centinet velin illo
continetur, vel fine vel cum fraétione
quz precedenti xqualis eft, duz ifte
rationaes conftituent Proportionem,

Ex: Gr: quia numerorum 128 4 4~
Antecedens 12 fuum confequemem 4
toties ({cilicet ter) continet . quoties nu-
merorum 9 & 3, antecedens o fuum
confequentem 3 , videlicet etiam ter 5
duz ifte rationes 12 ad 4 & 9 ad 3 erunt
inter fe fimiles feu zquales feu potius
ezdem fcilicet triplz; & hzc fimilitudo.
apud Mathematicoa vocatur Proportio.

Eft autem proportio triplex, Arith-
metica, Geometrica, & Mufica,
I. Proportio Arithmetica eft zqualitas

exceffuum yel differentiarum inter tres,
Tt - qua.
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quatuor vel plures numeros; in qoa no-

tandum eft quemlibet numerum poffe re- .

cipi prodifterent ia.

Ut 1. 2. 3.4. 5. 6. In quibus unitas -

eft differentia,

Vel 1. 3.5.7. 9. 11. Qui binario {e
invicem excedunt.

Vel1. 4. 7. 10.13.16. Qui ternario,
Etficin 'fnﬁn,itum.

1I. Proportio Geometrica eft rationum
fimilitudo inter tres, quatuor vel plures
quantitates , {eu numeros, Poteft autem
& hic quilibet numerus pro denomina-
tore rationis affumi’ excepta unitate.

Ut 1. 2. 4.8.16. Qui funt in- ratio-

ne dupla adeoque 2 eft rationis deno-
" minator.

Vel 1. 3.9.27.81. Quicumfint
in ratione tripla humerum 3 pro denomi-
natore habent, ‘

- Proportio Mufica eft qua tres quan-

titates ita ordinate funt , ut eadem fit

ratio primz ad tertiam, qua differentiz
inter primam & fecundam addifferen-
tiam inter fecundam & tertiam. In qua
proportione funt tres numeri 6. 8. 12,
cum eadem fit ratio primi numeri 6 ad

oo ter-

e e

——



Liser QuiNTus. 331

tiom 12, quaclt numeri 2 (exceflus
primi) ad numerum 4. (exceflum fecuns
dum.)

5. Rationem habere inter [e
quantitates dicuntur , que pof-
[funt multiplicate fe mutuo fupe- .
‘rare. '

Hic ulterius explicatur quanam fint
quantitates ejufdem generis, inrer quas
intercedit ratio, ut fupradefinit 3, vidi=,
mus; nim, quarum illa quz antea erat
" minor, per multipficationem fic poteft
-augeri, ut majorem fuperet. A

Unde patetinter illa, in quibus talis
multiplicatio nullum habetlocum , étiam
nnllam omnino dari rationem. Sic linea
in infinitwin multiplicaca & fibi ipfi adid-
ta, nunquam fiet mafor aliqua fuperficie s
cum lineatali mulsiplicatione non dege-

' nerabitin fuperficiem; adeoque inter Ji-
. neam & fuperficiem nullaintercedit ra- -
tio : quemadmodum etiam nullareperitur
inter lineam & corpus, nec inter fuper-
ficiem & corpus ; cum qualibetcunque
multiplicatione nec. linea, nec {uperfi-
“cies reli@a fua fpecie in corpus- mu-
T ’ Tt a ta-
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tabitur, adeoquenecip! oma;us evadere
potlit.

Cum autem inter latusquadr:m ejuf-
que dxagonalem mulnphcano cbtineat o
certo concludimus 1lla rationem inter fe
habere ¢ latus enim ita multiplicari &
fi5i ipfiaddi potcﬁ ut diagonalem fupe-
ret; cum per 20. 1 pnmt duo latera
triznguli majora effe tertio latere quod
e(’c 1pla dizgonalis: Hac autem ratio ,
‘ut fupm notavxmus , elt irrationalis
cum veris numeris iilam exprimere non
detur. '
 Prztercare&ilinea & curvilinea inter
fe rationem habere poffunt 5 cum inter
fila fie aqualitas & mmquahtas Lunu.
lz creflcentis quadlmuram Hlppocmtes
Chius, & Parabolz Archimedes inve-

nerunt. Anc'ruu re@ilinei cum curvili-

neo zqualhatem exhibuit Proclus.

6. In eadem ratiome quantita-
tes dicuntur effe prima ad [ecun-
damy & leriia ad quartam, cum

prima fusm [ecundam toties pre-
Je vel cum tali fraclione contines
vel in 11/4 continetur 5 quoties

- pre-

o - g

_pem e coerfle wwagr ocaae i e
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precife vel cum quali frattione

tertia [uam quartamcontinet vel

i illa continelur.

Cum proportionalitatis indicium ab
Euclide datum nonex‘iplis propofitis nu-
meris fed qualicunque eorum multiplica-
tione {it dedu%um 3 nos illud nimis lon-

& ge petitamaliquam proportionalium pro- ,

pnetarem fuppeditare putamus ; quare
Hlo omiffo aliud exhibemus mdxcium ex.
ipfis numeris propofitis derivatum, &
fimmediate e rationis natura, antea ex-
phcata dedu@um.

Supra quippe vidimus rationem ni-
hil aliud efic quam certam quandam for-
mulam fen modum continendi , quo
una quantitas aliam continet, velabalia

" continetur: quemadmodum pofitis duo- .
bus-numeris 16 & 4. modus ille quo 16
numerum 4 continet poteft exprimi per
nomen quaaruplx quia 16ipflum 4 quatuor
vicibus continet. _

Si jam ex ducbus aliis numeris 8 & 2,
unus 8 alterum 2 etiam contineat eodem
‘modo qui quadruplus dicitur, patet u-
trinque. modum continendi effe qua-
tem vel potius eundem ; cum autem,

' Tt 3 ut

\
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ut fupra notatum eft, ratio & modus
continendi fic unum & idem, facile con-
cludimua, rationem etiam utrinque efle
eandem : adeoque ‘quatuor quantitates
16 & 4ut & 8& 2., binasac binasfum-

ptas eile in eadem ratione.. -
Eodem modo cum numerus 20 nume-
rum 8 non abfolute aliquot vicibus abfque
_fraCtione contineat , fed moda conti-
nendi qui dicitur duplus cum dimidio ;
fi ex numeris 10 & 4, primus 10 [e-
cundum 4 eodemn modo duplo cum di-

midio continet ; utrimque modus conti-

“nendi, fea quod jam pro eodem fumi-

thus, ratio erit eadem adeoque quatuor

quantitates 20.8 ut & 10. 4. binz
ac bz .acceptz , in eadem erunt ra-
tione, ‘

7. Eandem autem rationem ba-

‘bentes quantitates , vocaniur pro-
portionales. -
' Que proportionales in duplici confti-
‘tutafunt genere.
Aut enim {unt continue proportiona.
les. '
Aut non continue, quaz fimpliciter

. tantum proportionales dicuntur.
' - - Con-
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Continue proporticnales dicuntur illz
quantitazes quz funt in Progreflione geo-’
metrica, interquasaternino ad termi-
num eadem continuatur ratio, eundem
terminum bis repetendo, ut femel pri-
ma rationis {it confequens, antecedens
vero fecundz.
 Ex. gr. ex progreflione gemetrica ,
cujus dominator eft 2, fcilicet 1. 2. 4.

' 8. 16. eligantur quatuor termini 1. 2. 4.
8. illi erunt continue proportionales ;
quiaj eadem rgrio {cil:cer duplaa termino
ad terminum continuo procedit: primus
enim 1 fehabet ad fecundum 2, ficuridem
fecundus 2 ad tertium 4. deinde fecundus.
2 fehabet ad tertium 4. quemadmodum
idem tertius 4 fe habet ad quartum 8.

Non continue proportionales dicun-
tur quantitates. quando eadem ratio qua
eftinter primum & fecundum non conti-
nuatur inter fecundum & tertium, fod
ibi- interrupta demum inter tertium &
quartum inveaitur , ut in hifce numeris
12.6. 8. 4. Ratioquzeft inter 12 & 6
non continuatur 6 & 8, fedibiinterrup-
ta tranfit ad duos reliquos terminos 8
& 4, cum 8 numecrum 4 toties conti-
neat quoties 12 continet 6. Hz autem

' quan-
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quantitates, ut fupranotavimus, gene-
rali nomine dicuntur Proportionales,

8. Cam wero prima quantitas
Jecundam pluribus vel pauciori-
bus wvicibus contineaty quam ter-
2ig comtinet quartam, tunc pri-
ma ad [ecundam dicitur babere
mijorem vel minorcm rationem
Guam teriia ad quartam.

* :
Ponaritur quatuor numeri 8. 2. 6. 3,

ex quibus primus 8 fecunduin numerum.

2 pluribus vicibus ((ilicet quatnor) con-

- tineat quam tertivs 6 quartuin 3. (quiil-
lum bis continet), ratio quam § habet”

ad 2 eritmajorratione 6 ad 3. Ex ratio-

nis enim natura {upra vidimus rationem 8

ad 2 exprimi poffe per fraltionem -f-
~(cujus valoreft 4), ut & rationem6& -

2, per frationem g- (qu tantum 2 va.
“lety Cum autem fra&io prima fecunda
major fit, patet etiam immediateex ra-
tionis natura primam rationem fecunda

effe majorein, _
Deinde ex quatuor numeris 12..6, 8a.

Ptimus numerus 12 fecundum 6 pauciori-
. . A bm
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bus vicibus contineat (fc. bis) quamter.
tius 8 quartum 2 (utpote quater) : erit fra-

.12 . .- ] . .
&io —; minor fra&xone‘ - quippe pri-
ma valet tantnm 2 fecundavero 4. Cum
autem fractio & ratio unum 1demque fo.

nent, etiam primam rationem fecunda -
minorem efle patebir.

9. Proportio vero in tribusad
winimum terminus confifiit,

Quuzlibet ratio duos requirit(emﬁnos:
unum antecedentem & nnum confequen-
tem : Proportio vero duasad minimum
exigit rationes: adecque quatuor po-
ftulat terminos : qui exprefle etiam re-
quiruntur (i proportio non fit continua : fi

" vero proportio conftituatur continua, tres
terinini fufficiunt, & tum medium bis fu~
mendo idem elt ac fi quatuor effent pofiti,
Quemadmodum in numetis 2. 4. 8, vel
16. 8. 4. velaliis tribus quibuslibet , -ra-
tio primi ad fecundumeft prima; ratio
vero ejufdem fecundi ad tertium eft al-
teray quz duz unam conflituunt pro-
portionem,

Vv 10. Cam



338 EucriIpIs:

10. Cum tres quantitates propore
tionales fugrint , prima adtertiam
dicitur duplicatam habere ratio-
wem eam quam eadem prima ha-
bet ad [ecandam. ‘

- Ar vero cum quatuor quanti-
tates fuerint continue proportio-
tionales ; prima ad quirtam di<
citur triplicatam habere eam ra-
tionem, quam eadem prima bha-
bet ad [ecundam.

Et fic porro uno amplius ,
quamdiu proportio exfliterit. .

Quidam putane rationem duplam &

rationem duplicatam, unam & eandem
rem fignificare, quz duotamen accura-
te afe invicem funt diftinguenda,

Ratio cnim duplaintercedit inter duas
quantitates feu numeros , quorum unus
alterum pracife bis continet: quemad-
modum numeri 8 ad 4. vel 6a 3.funtin
rationedupla: cujus correlarum ratio fub
dupla eft in rationibus 4 ad 8 vel
3ae6. ~ :

Duplicata vero ratio etiam invenitur

: in

- s
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. Inmumeris , ubi rationis duplz ne mini.
mum apparet veftigiom. Exemplo gratia
in hifce tribus numeris continue propor-
tionalibus 3.9. 27. ratio quam primus 3
ad tertium 2 7eft duplicata rationis quam
idem numerus primus 3 habet ad fecun-
dumg; licet nulla inter illos inveniatur
dupla;: unde patet rationem duplam &
duplicatam fignificare res toto ccelo di-
verfas, '

‘Dicitur autem ifta ratio duplicata,
quia ratio qua eft inter primum nume-
rum & fecundum, inter fecundum &
tertium adhuc femel quali repetitur,
Notandum autern eft hanc rationis repc-
titionem non aliter concipiendam efle
quam per formam Multiplicationis ; ita ut
pofitis rationis terminus 3 ad9 , ad repe.
tendam adhuc femel eandem rationem
illius termini per fe ipfos debere mulii-
plicari, fcilicet 3 per 3 & 9 per 9. utob. -
tineatur ratio terminorum 9 ad 81, qu
ratio erit duplicatarationis 3adg, -

Adeoque primusterminus 3 fe habebic
ad tertium 27-ut 9 ad 81. Illos quippe
numeros efle proposaionales evidenter ex
rationis & proportianalium natura antea
tradita it manifeftury, cum nim, primus.

Vv a 3
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-3 infecundo 27 tot “vicibus (feilicet mos
vics) continetur , quot vicibus tertms 9
continctur in quarto 1.

$i jam porro ponantut guiatuor contt-
sue proportionales 2. 4. 8. 16, ratio quz
clt inter ptimum 2 & feécundum 4., - pri-
ma vicerepctitur inter {ecundum 4 & ter-
tiun 8; & deinde fecunda vice inter - ter-
tium 8 & quartum 16. Quz repetitio
cum per multiplicationem fiat , ut rae
tionis 2 ad 4 inveniatur triplicata ,. ter-
mini 2 & 4 primo. debent per fe ipfos
muk'pucan- cujus multiplicationis produ=
Gis 4 & 16 adhuc femel pereofdem tet-
ainos 2 & 4 multiplicatis obtincbuntur
tcumm 8& 64, conftituentes qumftam
ra OOCH] dlp“(‘ﬂtlﬂl. TCA“ ll]OSeﬂﬂn 26
16. 8. 6.4. efleinter fe proportionales ex
natura’ra:ionts facile probari poteft.

Cxterum ex his omnibus notandum
venit, rationem duplicatam nihil alind
efle quam rationcm quadratorum, que
a propofitz rationis terminis fiunt, Ra-
tionom autem triplicatam alicujus ratio-
nis unam c"ndcmque efle cum ratio-
ne cuborum » qui a tcmums fiunt,

1I. Hamo/og:z’ quantitates (in

_guatior preportionalibus) dicun
tuy -
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tur effe antecedentes quidem anmte-
cedentibus , ron/egueme& Vero con- .
ﬁguem‘zbas.

Sint quatuor proportionales 2. 4. 3.

" 6. quantitayprima z & tertia 3 funt utri-

v uf qae rrtionis antecedentes, adacqueho-
mologa {euejufdem naturz rem fignifi-
cantes: duz vero reliqu fc. fecunda 4
& quarta 6 ; quia utrinfque’ rationes
funt confequentes - fimiliter funt homo-

logz,

Dc modxs aroumcnta ndi.

Cum umzhcmma €X QUAtLOr Propor-.
tionalibus non unam tantum fed plures
cliciant conclufianes , quas modos feu
formulas argumentandi vocant; Eucli-
desillosad {vx revocat, qui totidem fe- -
qucmibus proponuntur definitionibus,
& in hoc libro § totidem fere propofi-

ticnibus demonttrantur,

12. Alterna ratio eft fumptio
antecedcntis ad antecedentem
b4 -

& confequintis  ad coifequen-
tem. ) I '

Vv 3 _ Sirt
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Sint quatuor quantitates proportio-

12— 6= 814, ¢
In quibus 12 & 8 fintantecedentes ;
reliqui vero -6 & 4 confequentes; alter-
nando erit -
v 2= 82 61 4 _
Hoceflt Antecedens 12 eft ad antece-
dentem 8, ficut confequens 6 ad confe-
quentem 4. Jd quod demonfiratur
prop. 16. '

13. Inverfa ratio eff fumptio
confequentis inflar antecedentis
ad antecedentem velut confequen-
16’ m-. . ’ - ’ ’

Si ponantur quatuor proportionales

S 12 = 6= 81 4. '
Ratione inverfa fit erit, . .

6 —122= 418
Seu ordine retrogrado priorem pro-

portionem legendo
4—=8= 6 I r2.

14 Campo/z'iib rationis eff

fumptis antecedemtis enm comfe-
: ‘ ';ueme
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quente velut unsus ad ip[um cop-
Jequentem.

Sint iterum quatuor proportionales
12 — 6 = 81 4.

Per compofitionen rationis dicimus,

1216 —_— = 814 1
feu18 = feiz ¥

L

Hoc eft prima quantitas una cum fe-
cunda fefe habet ad ipfam fecundam ficut
tertia cum quartaad ipfam quartam, Hu-
jus demonttrationem vide prop. 18.

15. Divifio rationis eff (um-
tioexceffus, quodntecedens [upe~
rat confequentem s ad ipfuri con-
ﬁ’?aemem.

Sint quatuor proportionales, .
18 =6 = 121 4.
Per divifionem rationis proportio fic
flabit. '
182-6 13-4

Teurz 6= “feu 8 L4

Hoc eft primus terminus minus few
dempto fecundo fe habet ad iplum fe-
. - cun~ |
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cundum , quemadmodum tertius minus
feu dempto quarto ad ipfum quartum.
Hic argumentandi modus demonftratur

piop. 17.

15. Converfio rationis eff fum-
ptio antecedentis ad exceffum ,
quo antecedens fuperat ipfum con-
Jequens. ' v

Propofiti fint quatuor propostionales.
18—~ 6 = 121 4.

Per converfionem rationis hanc habe-

mus proportionem,
1N 6 122 4.

I8 = 12 .,_.____4;.
_ feu 12 feu 8

Hoc eft primus fe habet ad ipfum pri-
mum minus feu dempto fecundo, quem-
admodum tertins fe habet zd ipfum ter-
tium minus {cu dempto quarto. Hac de-
monftratur in Coroll, prop. 17.

17, Ex equalitate ratio eft ,
[i plures duabus fint quantitates,
& _bis alie multitudine pares ,
que binz [umantur in eademra-
4o

————t e s,
A
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Ziomes cum wl in primis quanti-
_Zatibus prima adultimam, f[ic dr
in [ecundis prima ad ultimam [e
habeat. .

Sinttres' quantitates. 12. 6. 4.
Etadhuctresaliz, 6. 3. 2.

Per rationem qua elt ex zqualitate-
concludimus L
12— 4= 613, ’
Hoc eft primafuperiorum fe habet ad
* fuam ulimam , quemadmodum prima
inferiorum ad fuam certiam,
Quia antem hzc conclufio ducbus

modis ex iftis {ex quantitetibus elicitur 5
duplex ‘etiam fe aperit ex @qualitate rae’

tio; fc. Ordinata & Perturbata,

18. Ordinata proportio off ,
cum fuerit (pofitis [cilicet [ex
quantitatibus) ut prima [uperia-
rum ad [uam fecundam, ita pri-

- ma inferiorumad fuam [ecundam ;
deinde ut [ecunda fuperiorum ad
Juam ultimam , ita [ecunda infe-
riorim ad faam ultimam : & cop-

Xx cli-
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" cluditur quod prima *[uperiorum
[ habeat ad [iam witimam , quem-
admodwmn  prima inferiorum ad
[uam ultimam.

Sinttresquantitates 12. 6. 4.
Erttresaliz 6. 3. 2.
Inquibus 12—6= 613,
Deinde 6 —4= 3l
Proportio ex zquo ordinatz fic ftabit.
12— 4 = 612
¥ Hujus modi demonftrationem .vide
prop. 22. '
- Cezterum hzc proportio dicitur Ordi-
nata , quia&in fuperioribus & in infe-
rioribut cuadem fervat ordinem.

19. Perturbata autem propor- -
tioeft, cum pofitistribus quanti-
tatibus & aliss tribus ; ut in fupe-
rioribus prima fe habeat ad fuam
[ecundam, ficin inferioribas fe-.
gunda ad fuars ultimam : & infu-
perioribus fecunda ad [uam ulti-
mam, 3ta in inferioribus prima

. 4d fdam fecundam: & concludi-

- tur
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tur : quod prima [uperiorum. [e
#ta habeat .ad fuam wultimam ",
quemadmodum prima inferiorsm
ad (uam ultimanm.

' Sinttres quantitates 12, 6. 3,
-Et aliz totidem 16, 8, 4.

Inquibué 1n—6= 8l4.
Ec 6 -—3: 16.18,

Proportio ex 2quo perturbata fic eri
12— 3= 161 4.

Hujus demonftrationem vide pro.23.
Perturbata dicitur hac proportio,
nod in fuperioribus & inferioribus non -
idem fervetur etdo, fedille quafi pertur-
betr,

LEMMA L

Maltiplicatio mibil eff aliud
quam multiplex additio: ficut e-
tiam divifio nibil aliud quam mal-
tiplex & compendiofa fubtraitio.

DEMONSTRATIO.

Pars], Sittumeras 6_multiplicandus
Xx 2 per
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per numerum 4, mihil aliud imperatum
clt quam, utpumerus 6 toties {umatur,
feu repetatur fea fibi ipfiaddatur, quo-
tics unitas continetur in 4, fc. quaters
adeoque idem faciinus five numerum 6
multiplicemus per 4, five eundem qua-
tex ponam & illos quatuor numergs 4 in
unam {ummam colligam , cum utrobi-
que obtineatur 24.

Pars2. Si numerus 24 proponantur
dividendus per numerum 4, idem eftac
fiexaminandum effer, quoties numerus
4 a 24 poffit fubtrahi id quod in divifione
unica fubdu@ione fit divifore prius per
quotientem multiplicato cum fubtractio-
nes tot fieri poffint, quot unitates divi-
fionis contineat quoticns. Quare nulla”
eft differentia five 24 dividatur per 4 five
4 a 24 fubtrahatur quoties fieri poteft
cum utrobiqué idem obtineatur quo-
ttiens 6. ‘

- Notandun autem in multiplicatione

non {emper opus efle ut multiplicatio re-
vera flaty, & numeri inter fe commifce-
antur, utproductum unico numero ex-

primatur; cum eadem multiplicatioalia
etiam forma defignari poflit, nimirum
sultiplicatores juxta fe invicem fcriben-
' . b o
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do interpofite figno. + x -

“Ex. gr: fit. S multiplicandus per 4 fa-
&ta muldplicatione obtinetur produGum
32, quod etiam hoc modo exprimi po-
telt 8 -x- 4.quod in pronuntidtione va-
ler 8 muliplicata per 4. .-

. Qua exprimendi forma hoc habet
commodum quod jam pateat ad oculum
per quam operationem & ex quibus nu-
meris illud productum fit ortum, quod
in altero produto 32 nontamclare di-
ftingui poteft. cumillud etiam ex maltis
aliis additionibus & multiplicationibus
generari potaifct, ’
~ Praterea f# productam 8 -x. 4 divi-
dendum fit per 4, omiflo numero 4 feri~
bendum erit 8. vel {cribendumeft 4, fi
dividi debeat per 8.

Similiter in divifione non opus eftut
femper vera fiat divifio; cum quotiens
quafitus etiam alia forma poffit exprimi,
i nim. numero dividendo fubfcriba-
" tur divifor inter utrumque ductalineola.
. Ex. gr. oporteat dividere numerum 33

per 8, falta reali divifione obtinetur

quotiens 4, qui etiam defignari poflet
. - » . z ' -

per formamam _fra&toms 3:}, qui quo-~

Xx3 tiens

~
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tiens ia elocutione idem valet 32 partes

- quartz, feu 32divifa per 4.

e Ax. 2.

LEMMA IL

81 duo aquales numeri per eun-
dem niumerum multiplicentur , pro-
duila erunt suter fe 2qualia. .Si
ucro per eundem numerum divi-
dantur s quotientes erunt equales:

DEMONSTRATIO,

1 Pars. Per Lemna 1 maltiplicatio eft
multiplex & compendiofa additio: adeo-
que unus numerus multiplicandus toties .-
fibiadditur, quotiesalter (qui priori po-
nitur zqualis) (ibiipfiadditur ;- quia mul-
tiplicator utrimque ponitur idem: unde
patet idem fieri ac fi 2qualibus 2qualia
addantur ; quando nimirum fumme (quz
produ@o zquivalent) igter, fe funt 2z~
quales: ' S

2. Pars. Per idem Lemna 1 divifio

 eft multiplex ac compendiofa fubtraio :

ergo ab uno numero dividendo toties
fubtrahitur divifor quoties ab altero divi-
sdendo (qui per hypothetin priori xquags

o ell)

~
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eft) fubtrahitur idem divifor » quare in
ifta divifione utrinque idem fit, ac fi ab
zqualibus zqualiademantur; qaare refi-

dua (quz quotientibus zquivalent ) inter
fe funt zqualia,

LEMMA IIL

87 duo in- equales numeri per
eundems numerum multiplicentur
producla erunt inter [e inzqualia.
Si «vero per enrdem diviforem di-
l'vz'damur, quotienies erunt ing-
es.. :

bAx ;.

DEMONSTRATI1O.

1Pars. Cum per Lemna 1 multipli-
catio it compendiofa Additio: fi duo
numeri inzquales per eundem numerum
multiplicentur, idem eit ac numerus ma-
jor toties {ibi addatur quoties minor mi«
nori. At vero {iinzqaalibus zqualiaad-.
jiciantur , # tota funtnzqualia per AX. a Az g’
4. Ergo etiam , fi numero majori
majot toties adjiciatur quoties minoriad-
ditur .minori, - prior fumma, quz hic,
produto zquivalet , erit ma:or als
tera, :
. 2. Pars
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’

2 Pars,” Quia divifio nihil aliud eft

 quam compendicfafubtra&tio, fiduonu- -

meriinzquales per eundem numerum di-

vidantar, nihilaliud fif quam quod idem

numerus ab una parte a majori fubtrahi«
tur , abalteraveroaminori,

Patet autem eundem numerum pluries
fubtrahi 2 majory o\ﬂ'«: quam a minori;cum
major enndem nuinerum pluries contineat
quam minos: & cum pIurcs'iﬁx fabtra&io~
nis vices confiituine majorem quoticn «
tem’, fequitur ex divifione majotis nume -
si per alium quemlibet acquiri majorem
quotientem s quam  e€x winoris numeri
per eundem divifione. .-

LEMMA IV.
8i idern numerys vel diso nume-
ri aquales per numeros inzquales
multiplicentur y produtta erunt in-
aqualia s & quidem produitum
majoris multiplicatoris erit majus
Droducto minoris multiplicators.
Ut & [fi dividantur per nume.
ros inequales , quotientes erunt
inequales. Major quidem ille Zé:‘
: : o die
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divifor eft minor s at-verominor,
ubi divifor eft major.

 DEMONSTRATIO,

Hzc ex fupenonbus nuflo ncgotxo de-

" duci poteft,
Quatuor hifce Lemmatibus prmmxﬂ' Sy
& qualicunque Arithmeticarum - in fra:
Grionibus operationun netitia przfuppo-
fita, quadam fubjungimus Théorema-

ta, quztanquam generale omnium fere

totius [ibri quinti propofitionuin demon-
ftrandarum tundamentum Praeﬁruxmus.

THEOREMA L

§i quatuor quantitates fint pra-
portionales i -productum guod ori-
tur ex multiplicatione extrema-
rum eft aquale produtto. multipli-
carionis mediarum.

i DEMONSTRATIO
' _ Smt guatuor proportxomles
Ratio 8 ad 4 eadem cft cum fra&xonc
¥y o &

oo et
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%& ratio 6 ad 3 exprimitur per fra@io. -

¢ . . X ,
nem . : quiaautern ratiories funt eadem

feuzquales; erunt quoque fraQiones in-
ter fe inter fe zquales. o

' 'Adeoqucg- :Og--_

— utrinque multipl. per 4.
EEE ..,xs.‘ 6'Per[.emma_ 2,

Et————— ytrimque multipl. per 3,
8 .x- 304 -x. 6per Lem.2,

Hoceft produ&um extremorum 8 &

" 3 per fe invicem multiplicatorum eft’
aquale produto mediorum etiam mul-
tiplicatorum. Q.E.D.

THEOREMA II.

Si duo produiia (int inter fe 2-
qualia, unus wpultiplicator primi
produli fe babet ad unum multi-
Plicatorem fecund;i producti, quem=
admodum reciproce alter multipli-
cator efufdem [ecundi produtis fe
-babet ad alterummultiplicatorem
2rimi produdti. s

- De-

B
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. - DEMONSTRATIO.

. Sint duo produ@ainter fe zqualia. .
8 .x- 304 -x. 6 per Lemna 2,
~utrimque divid. per 3.
80 4 -x-

per Lemna 2,

. atrinqﬁedivid.pcr 4.
8 6 -
~ = per Lemma2;

4 3 o

Quz frationes fi revocentur ad ratio-
nes. erit ‘

8—4= 613
Quod juxtatenorem Theorematis E. D,
- / .

COROLLARIUM L
" Eodemmodo poflee demonftrari effe,

8 6 413,
Vel3 —= 4= 618,
Vel 3 = 6 = q.l‘g.

Quz proportiones involvunt tum Al
sernationem , _tum invérfam etiam ‘1a-
tionem,

—~

Yy 2 " Co3

£
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COROLLARIUMIL

Hinc evidenter patet, figqualibeteun-

ue quatuor quantitaes eo ordine fint po-

%tae, & productuin exrremarum produ-

&o mediarum fuerit :equale ‘certiffime

" inde concludi poffe -, iftas quatuor

quantitates - €0 ordme ptopomonales
efle. :

SC H OLIU M.
" Si thbet datus numerus ez, .gr. 24
relolvatar in duos per. quorum multiplica-
tionem potuerit generari (quo& hic qua-
ter poteft fieri vel per 1 in 24. velperz

in 12. velper 3 in 8. vel | per 4m 6 ) facxlc
probatur efle.” .

S Y ey 72 ] 24:-
Velz——-g:Sl;z,

Vel 3 —= 4= 618"
Vel 1 ee— 3= 8] 240 .
Vel ' —= 4= 61 :24.

Vel 2 e g = 61 1z..

- Et fic de quolxbet alxo numero dato.

' o | fl‘héorc_-_'




Liser Quinrds. 357
THEOREMA IIL

'St ex. quatuor quantztat:éu:
primaad fmmdam majorem ha-
beat rationem 5 quam tertia ad
quartam : prodm‘?um quod fit per
multiplicationem extremarum ma-
Jus erst praduﬁo mediarum.

" DEMONSTRATIO.

{ .
Sit in quatuor hilce quantitatibus
8§ —3 <4l

' Erit recund'um‘ an'te diGa.
8 < 4

32-

—~ utmﬁque multipl: per 3,
8 < - 3-xe 4 perLemma3,
2
I utrinque multipl. per .
8 .x.' 2 <3 +X+ 4.perLemna3.

Hoceft produ&um extremorum 8 &
2 majus producto mediorum 3 & 4.

Q E# - 0‘
}‘y} " Theore:
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THEOREMA 1IV.
87 duo produita fint inequalia,
" prima gquantitas multiplicans ma-
_qoris produlii ad primam quanti-
tatem multiplicangem minorispre-
* dutti majorem habebit rationem ,
guam reciproce [ecunda quantitas
ejufdem minoris produlti ad fe-
cundam quantitutem majoris pro-
- duili.

DEMONSTRATIO.

Sit ex propofitis hifce produ&is
8 .x-2 <3 -x. 4.

: utrinque divid. per 27
8 <3 .x.4 perLemna3.

z.

utrimaque div, per;.
8 4 ‘
7S

Hoceftredigendo hafce fra&tionesad
rationes. T '
- 8=3 <g4la Q.E.D.

‘ - Co:
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COROLLARIUM I

‘Eadem' methodo facile poffet demon-
ftrariefle :

- 8 4 <3l
Vel 2 3 <418,
Vel 2 4 <3l

COROLLARIUM II..

Hinc fequitar , {i qualibetcunque
quatuor quantitates ordine fint pofitz , &
produGtum extremarum produ&to me-
diarum fit majus, firmiter concluden-

- dumefle, primam ad fecundam habere

majorem rationem, quam tertia habet

ad quartam,

SCHOLIUM |

Si duo quilibet numeri inzquales 24
¥ 16 relofvantug in fuos multiplicationes

fe: 24 & 16,
in in
1.24. 1.16.
2. 12, 20 8.
3-8 4 45
4. 6: : ‘

£€X-



-366 ) Eucrinis -

ex hoc Theoremate patet efle

Vel f——1 < 16124,
Vel j 12 < 8l24.
Vel 4 < 4l24.

T Deinde ]

VCl’zi‘-—— 1 «18li12,
Vel 2 =—2 < 8 112,
Vel 3 e g < g4l12
. Poftea.
Vel 3=——1 <« 1618.
Vel 32 < 818, .
. Denfque .
- Vel g=—1 < '16‘1 6.
Vel g=—2 < 8§18, 7
o Vel gemyg < 418
Prater alias 36 majoritatis ,ptoportio-
nes , qua ex hifce numeris glici poffunt.

Theo~
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THEOREMA 5.

Si ex quatuor quantitatibus
prima ad [ecundam minorem ba- .
beat rationem , quam tertia ad
" quartam; produltum quod fit per
multiplicationem extresmarum mis
Xus erst producto mediarum.

DEMONSTRATIO.

Sitin quatudr hifce quantitatibus
Vo4 —27 813

Ede fpo

utrinquc multipl, per 3, |

L’_’:;_3>\ 8. Per Lemma 3.

utrinque mﬁltipl. per 2.
4 %+ 3> 8§ -x. 2,per Lemmag,

-Hoc eftl produGum extremarum 4
& 3 eft minus produo mediarum
2 8\' 2 .

Lz : j}‘beor@-f



~
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‘THEOREMA &

" 8¢ duo produiia fint inequalia,
‘prima quantitas multiplicans mi-

noris producti ad primam quanti-

- tatem -mnltiplicantem - majoris-

. moris produtti.

produiti minorem habebit ratio-
nem , quam reciproce fecunda
quantitas ejufdem majoris produ-

.

¢1i ad [ecundam quantitatens mi-

~ DEMONSTRATIO. '
Sit ex ducbus hifce produ&is.
4 -x- 3> 8 .x. 2
——ttinque dxvxd perz.

. tzf_'_}_ > 8. Pér,Le'mma 3.

utrinque div, p'ér per 3.

R .

- .'>'_§‘ per Lemma 3

~

Hoc eft redigendo ad rationes
4 =2" 813
Co-

-

!
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_ COROLLARIUM I.
Eadem mcthor}b facile ppret demon.
Atrari. .quod fit
o 485 2}3 ,
Vel 328> 2'14.
Vel 3 —2p 814,

COROLLARIUM.IL

Hinc patet , fi qualibetcunque qua-
tuor quantifates ordine Tint- politz, &
produ@um extremarum fit minus pros
du®to mediarum, certiffime concludi,
primam ad fecundam habere minorem ra-
tionem, quam tertia wd quartamn.

SCHOLIUM

$i duo quilibet numeti mqua!es 16 &
24 tefolvantur in fuos mulnphcatores P

fCaIGc DL e
in :
CL.160 . 1.24a
oo 8 S 2432 -
4 4 3. &
. 4. 6!

Zz3i  Eg
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-+ Ex hoc Theoremate patet efle
g =T % 24116,
Vel:1 — 2> 121 16.
Velt— 3 & 8.1 16,
Velx-— 4> 6116

‘ Przterea,
. Vel 2%= 13 2418,
t Vel 2 — 2 > 1218,
Vel 2 —3 » 818,
Vel 2 = 4 5> 618,
| Deﬁique

Prater alias 36 minoritatis proPor.

tiones , quz ex hifce ‘numerss deduct
, poffunt. .

Jam fequuntur ipfe ben qumtx \

Propofitiones,

. - PRO=

e S e | o o

.
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ProrosiTio L

S: funt quotcunque magnitudi-
mes [es quantitates proportionales
A.B.C. D.E.F. quemadmodum
{e habuerit unaantecedentium ad

[uam confequentem , ita omnes:

antecedentes G fimul fe habebant
" ad omnes confequentes etiam fimul
Jamptas H.

DEMONSTRATIO.

Sint in eadem inter fe rationé -
A3—1By
C6—2D J A
E9_-3FJ
G138 — 6 H. '
" Demonftranduin ¢t effe fammam ad
- fummam ut quzlibet antecedensad fuam
confequentem.
Hocelt 18—6—= 31 1
Deinde 18—-6= 61 2.
.Denique 18 —6= 9l3.

" Quiz in quaiibe; proportionie produ- N

&um extremorum faQa multiplicatione
elt zquale produ@o mediorum, quatuor
_illi}rum termini funt ® proportiopales.

: : Zz 3 -~ 'Pro-~

P .
’

112Gl
L 24
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ProrosiTio IL &XXIV.

Si prima A ad fecundawm B-eandems ba-
Luerit rationem 5 quam tertia C ad quartam
D ; habuerit autem & quinta E ad fecundam

. B eandem rationem quam (exta E ad quar-
tam D Etiam G, compofita prima cum
quinta ad [ecundam B , eandem habebit
vationem. quam H tertia cum [exta ad quar-

tamD. :
DeMoNnsTRATIO.
A B C . Di
slt;{-?"— 2. : 6 l <3 A:
+ Ew’ - TEiy |
Gy . Ha

" 'Siinftituatur ‘multiplicatio, produ@a erunt-

o Theot. i;l;é:lia. -ergu (a) ift quantitates funt proportios
F R * ‘

A - 41§tcr
to 8 -
o3,
/.
Rk A
14 21 y sone:
baz2 ~ b 3)—-3 nlmproporhmg ‘
g2 2l 13 Q.ED

4

Pro™
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prorosiTio Il
Si quatuor quantitates 4.B:C.D. fint. .
_ proportionalex 5 & prima A& tertia.C per’
eundem que’libn numerum G multiplicen-
tur : productam primum E fe habebit ad fe- -
cundam B quemadmodum preductum (e-
cundum F ad quartam D.

DEMONSTRATIO.
' A B CD

4—-—-::613.}M.
G 2 G2

o E8 Fiz 2

D‘cmoti:&rénd'umeﬂ: )

E - B - F. D

8 ——2 .= 12 1.3
1dquod (a) exinde iaatet, quod producta ex-~

tremorum & mediorum funtzqualia, 2 Theor.

Aliter
4 08 : v
.2 3. -
- utrimque multipl, per2.
8 B2 Lemna 2,
2 -3

Hoc cft'in proportione
— 2 = 12 1 3

Pro-
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pRoPosITIO, IV:

~ 8i quatsor quantitates A, B. C, D, fint
_proportionales; prima vero A ¢ tertiacC,
~ per quemlibet eundem numergm G multi-
plicentur; ut & fecunda 8¢ Wrtis D per
alium numersm K. quatuor ifla products

‘fnter (e proportionalia erunt,
DEMONSTRATIO,

Sint quatnor proportionalcs
T C,l D
C 4m—az 613,
‘Gz K3 G2 K;}‘d
T 8T 6 Fniy -
Demonfltrandum’ eft quatvor produta
F. M. effe proportionalia fcu
8—~=0¢= 1210

g

E.L,

. Quod ex Theot. 2 fequitur, quia fadtamul-
tiplicatione producta extremorum & mediorum

inter {¢ funt xqualia, -
Aliter .
4 08
2. 3
g multipl. pera..

8.
—~ 0 2 Lemma ».
2 3

divide per 3,
- 8 o .
s peridem Lemma 2.
Hoc eftin proportione
§=——6= 12lg

Pre-
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' PROPOSITIO V. XIX.

Si totum Aadtotum Beandem
Dabuerit vationem , guam ablats
pars C ad partem ablatamD : e-
tiam parsreligua F, ad partemre.
lzqaam Fy vandem habebit ratio-
nem y quas tolum A’ adtotum B

DEMONSTRATIO.
A8 "B
Cé 2' D/°

Eric ,E F A B,
7,--—-1._81 4..

Qg:a producta funt xquaha
pet Thcor. 2, - ,
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PROPOSITI o VI

8i prima A ad [mmdam Bean-
dem babuerit rationem, quamter-
tia C ad quartam D habuerit
autent. & quinta E ad fecundam

B eandemrationem quam fextaF

ad quartamD. i quinta E fub-

trabatur a prima A, & ﬁ’xta F
- ac tertiaC

- Vel refiduum primum Gerit £-
quale fecunde B.¢ refidvam fe-
cundum H ,rqua/e quarte D. -

Velrefiduum primum G [¢ habe-
bit ad fecundam B [ficut refidunm

Jecundym Had quartam D.
DEMONSTRATIO.
CASUS 1. _
A B c D
12 == 2 — 18 1'3-\3
_]':"._ 10 T F 15 . /

\

CA-
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- CASUS IL

A'. B C D
12— 2 - 18 1 3'}8
Eg4 .. - F6. - '
EateG . B H - D.

V82 x2

Per _Th.cdr._;,_ '
Al'ter, - '
CASUS L _ 3
2 » !_1_8\ A R

2 3l g
2o Y
2 3

2 3 o ;
-; 0 -; prax cmag )
Eritin proportione , 'quz ex rationis -
qualxtans . ) '
2 = 2 = 31 3°
CAsus 1L .

v

2 ao..’.]
C 2 3;-
. 6 ,
4y _[
- 2 3)
8 p I
2

3
Hocelt in proportionc
" - 2 = 12 1 3.

- (»\ * ~ Aaz Pro.
- Wea
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PROPOSITIO “VII.

1. ¢ Equales A Aad ean-
- dem C eandem babent rationem.

2. Et eadem C ad gquales A -

& A eandem habet rationem.

‘DEMONSTRATIO,

| fans I o .

A C A

A2 g 12 l 4
Pars IL

CcC A C A"
\4.‘—*-12_..4.112

‘Quia utrobique producta funt

aquaha. pcr Th 2.

Pro-



[
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‘Prorositio VIIL .

. 1. Inequalium quantitatum A.

B.major A ad eandem C majorem -

rationem habit , quam minor B.

3. E? eadem C ad minorem B -

majorem habet rationem quam ad
maforem A.

DEMONSTRATIO.
Pars L .
A B '

16 <€ 8 ex bypcth.:
u:riqque div»ide pers. C.
© 16 - g

R . 1
Hoc eft in proportione -
16— 5 < 8 l‘s.‘
- Pars IL

5 sk

g > 160"

per Lemma 3,

.;3_.5> ;g per Lemxgézh
Hac eft in proportione.

- .

s = 8 <« 5 1 16

Aaa 3 ., PX'Oj
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ProrosiTio IX. .
1. 8¢ A & Badeanden: C ba-

beant eandem rationem 5 ille c-
quales inter [eerunt. .

- 2. Et fieadem Csd A& B ba-
beat éandem ratiomem, ille iti-
dem 2 quales erunt. '

* DEMONSTRATIO.
. DPars L
A ¢ B C

15— 4= 15 | 4

Ergof-.S 0 D
. .4 4 -
: — multipl. per 4.
15 D 5. pet

- 7 Pars 1L

C H C B

4—=15 2 41.15.

Ergo i » 4

L 115

mule. peris.

.

15 :x. 4015 -x. 4.perLem. 2.

~—div.per 4a
- 15 D 15. per idem Lemma 2.
. - Pro;
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PROPOSITIQ X.

1. 8.4 ad C ma/oremratm-
nem habet quam B adeandem C,
“erit A major guam C..

2. At fi eadem C 4d B majorem. :

* rationem babuerit quam ad Ajerit
B mmorquamd
. DEMONSTRATIO
PARS L
A ¢ B <
16 —-4 <3 l 4
El’gO -:} <""

muh' per 4

_ 16 < 8. per Lemma 3.
PARS 1II,

'c. B C A
4—8 <4 116,
4 4 o
< 16 | T
Multipl, per 8.
4 < 4 X
1

= ® pet Lemms,

Mul-
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—Multipl. per 16.
‘41-16<4 +x. 8. Lem.3,
' — div, pef 4.
v 16 < & N
Al modo.
A C B C
16—y 4814,

Ergo4 . 16 <4 -%x- éTbe., -

div. per 4.
16 « 3. Lemma’ 3

~ PARS IL

"C B C A

- 4=—8 <4 li6.
Ergo4 .x- 16 < :x. 8, Theor. 4.
div: per 4.
16 < 8. Lemma 3.

- 4
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PROPOSITIO XI.

-Rationes 5 - .que eidemi rationi
Junt ezdem , velfimiles vel 2qua-
les, inter fe [unt exdem vel (ims.-
les vel equales, ;| v

L.

DEMONSTRATIO.
Sit8 ——g—= 613
Et10 e—— g5~ 613.
Emt8 g = 1015,
. Quia nimir, produdta funt zqualia. per
Theor,2. Velfic,

8 6
’ 4 - 3
10 6
3 3.

Ergo g 02 AL
4 5

Hoceftin .propbrti_ont.
8 >=— 4 = 10 1 3§,

PROPOSITIO XIL
Hec eft eadens cum prima , qua
ideri potefl, . o

B P1a~
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 PROPOSITIO XIIL.

Si primaratio fit 2qualis [ecun-
de rationi; [ecunda vero fit ma-
or tertid: (imiliter esiam prima
tertia mafor erst. .

DEMONSTRATIO.,

Sit 16 == 8 = 12 l.6..
Atverorz——6 < 41 3.

Ergo16——87"< 4.1 3.

Quia productum extremorum eft majus

produ®o mediorum, per 2 Coroll.

Theor: 4. )
- Vel hoc modo.
Atqui? < .‘3!..
E’rgo .1.;4 ;4..

Ftin pfoportiohe'
16— 8 < 413,

Pro-




LIBEK QuIN'rus.'\ 379
PROPOSITIO XIV. |

Si quatsoer propamomlmm A.B.C. D,
?®
prima 4 fuerit major tertia C 5 erit & fe-
cundamajor quarta D, .
83 A equalis C evit Bagualis D,
Si A minor C,erit Bminpr D, -

 DEMONSTRATIO.
CASUS'L '
A B C D
C 128 61 4. .
Ergo12 -x. 40 8 -x. 61 piv

12 <6 ]
4 7 8. perLeminagq.
" CASUS IL

1e—4qZ 12 1 4.
Ergorz "x- 4012 -x- 4ID

12 D 12
4 D 12, Per Lemma 2,
CASUS III.

A B C D.
. G——06= 8 1 12
Ergog -x- 12336 X 8.}
4  ~8 - ‘
iz < 6. Lemma4.
" Bbb: Pro-
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Prorositio XV.

Si due quantitates A & Be-
qualibus vicibus [umantur [eu per
_ eundem numerum multiplicentur,
Jumme [en producta habebunt in-
ter [e eandem rationem quam ba-

bent pofit & quantitates A& B.

DEMONSTRATIO.
A B
;LM

"Efit 8 ——24= 41120
Quiaproduca funt zqualia, Theor: 2.

SCHOLIUM,

Sieadem quantitates A & B per eun- -
dem numerum dividantur , quotientes
ipfis quantitatibus proportionales erunt,

A B
B X

-

2~—6 = 17 | 12. perTh: 23 :

PIO;
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ProrosiTio XVI,

" §i quatuor quantitates A.B.C.
D.proportionales fuerint, ille e-
viam vicilfim proportionales erunt.

DEMONSTRATIO.
A B C D
 16—=8 = 41 2.

Erit etiam viciflim , {eu permutando.
16——4= 813,

Quia faGa muliplicatioie producta
funt &qualia, per Theor: 2.

SCHOLIUM.

‘Commode hic demonftratur ratio in-

. verfa, Sint Proportionales.

A B C D.
16—8= 41 2.~

, Erit per Theor. I.
16 +x+.20 8 ..x- 4.

Ergo per Theor: 2. .
’ z—!ﬂ.";" §.! 15‘ . Q.E-D;

| Bbb 3  Pre
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PROPOSITIO X771 -
8i compofite quantitates pro-

portionales fuerint , ille quoque di-
Vi e proportionales erunt. '

' DEMONSTRATIO.
A IB C . Dc
16—12= 816

Erit quoque dividendo. |
16212 826

feu 4 =~ feu 2
" 1d quod multiplicatione probatur
per Theor. 2.

Vel alio modo per prop: 6 hujus
16— 122 8 16'\8
xz 6

4~ 12216, Q,D.E,
SCHOLIUM.

Cum ratio converfa commode hicin-
feripoffit, fint proportionales,
16— 123 816,
FErit convertendo - -
1612 .. 8-6

el e

Quia nim: produ&a funt équalia.
* per Theor: 2. :
N Pro.

P e

e ————
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\Pniopovsn‘l o XVIIIL

Si divife quantitates propor-
tionales fuerint , ille quoque com-
pofite proportionales ersunt.

DEMONS-TI&,ATIO. |
A B C D.
4~ 12= 21 6.
- Erit componendo,
44-12 __ __ 2-L6
18 -1 8 ls
Per Theor: 2. cum producta fint zqualia,
Aliter per prop. 2. hujus. r
4= 123 z 16
1 rh

16— 12 = 816

et

Prorostitio XIX.
Vide propof. 5. que cum bac eff

‘ eadem

—

| ProrosiTIO XX,
- Hac demonfirabitur pofipr.2z.

- Pro-
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PROPOSITIO XXI
Et hec poft propof 23.

PROPOSITIO XXII.

Si fuetint quolcunque quantita-

tes A B.C. & aliz numeso £qua-
lesD. E. F. fuerit autemordinate
ut AadB. ficD adE: & ut B.

adCita Ead F: ille ex aqualita-

teordingtd in eadem ratione erunt ;
hoceft AadC.ut Dad F.

DEMONSTRATIO,

Pofitz fint quantitatos
A B C.
16 8 4.

D E F
A 12 6 3.

Trautfit
A B D E
T 16-=8 = 121 &
. Et
B C E FI
-8 = 61 3
* i ‘Erit
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Frit ex zqualitate ordinata,
A C. D F.
16 ~g4 = 12 13"
“Per multiplicatiénem extremorum &
.medigrum juxta Theor: 2. '

Ahomodo
16—8 = 1216 . v 8=y 6l3.
viecubim 16. V, vicifim 16. V.
16—127 816- -, 86z 413
4 .- Atqui etiam
4 — 3= 8le:
Ergo 11.V,
16— 12 = g 13,
Etviciim16. V.

A C D E
16.;,’_4—'1213‘

Hifce fic demonﬁratxs dxcxt propo{' -
tio 20.
Si prima A fuerit < tertia C, etiam
uartam D fore <fexta F,
SiAfit 0D C. foreD D F.
SiAfits. C, foreD » F.

Qux omniaex prop: 14 patent finlti
_ma proportio permutetue ut fic
16— 12 = 413,
C cc "Pro-«
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" PROPOSITIO XXIIL.-

Si fuerint tres quantitates A
B.C, &ralietresD.E.F, fue-
vit autem perturbate ut A ad B ita
EadF; &rut Bad CitaDad’
E: illeex xqualitate perturbata
in eadem ratione erunt fc. A erit ad

" CutD adF.

DEMONSTRATIO,

Pofitz fint quantitates A B C.
. . : 16 8 2.
D EF.
24 6 3.
: Ttaut fie
16— 8 =61

' " Et
8 —23= 2416

Erit ex zquo
16 — 2= 241 3.

3

Quia multiplicando acquiruntur pro- |
duca zqualia. Ergo per Theor. 2. itz
quantitates proportionales.

<

Alie -
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" Alto modo A '
16—8=613. |8—=2=2416;
- ErgoT heor. 1. Theor. I,

3-x- 16008 %-6.8.x. 602 -x- 24~
o Ergo per Ax. L
3 ¢x. 1602 .x- ‘24,
Adeoque per Theor. 2.
A C D FE
16 ~ 2 = 241 32
. Quibus pofitis dicit propof tioar.
Si fit prima A. < tertia C, etiam
quartam D fore majorem fexta F.

StAfit D C,foreDOF,
SiAft> C.fare D> F,

 Quz ombia rurfus ex 14 V. patent ,
- fi ulstnd proportio permnutetur, e fie
16 — 245 213,

[

P Ro'posn'to XXIV.

Hec e[i edadem cum orop. 21
que viders pofeﬂ

oAl Cce a Pros .



288 ; Eucripisy: °

PROPOS!TI 0 XXV

quuatuor quantitates 4. B.C.
D. proportionales fuerink: maxi
ma A fiviul cum minima D. relis
quis duabus B. C. / ﬂml ﬁtmpfzs ,
mgores erunt. .

DEMONSTRATIO.)
A B C€ D
12 —4 =9 3.
Permutando 16. V. .
g4l Tioxbyp
2t:hvnde9ndo4;73V' L, Erglozp <4 ; ) IZPVI
3 :
3 — 9 = 1 3-
Atqm 9 < 3 N
Ergog <1, )A Duz ultimz,
L_Sigwg_r_g C.D,
12-l-3 <4l 9.
Hocclt A& B fiml < B & G
Q. E. D,

[ S .
Reliquz fequentes novem propofitio-
.nes non {int Euclidisy poflunt tamen,
‘€adem , qua precedentes Eaclidis, faci-
litare demonﬁrarx.

\ ‘ oo Pro-
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ProrosiTio XXVIL
. . 8i prima Aad fecundam B ba-
buerss majorem rationem guam
teitia U ad quartem D,y babebit
invertendoquarta’D adtertiam C
 majorems rakioném. qmm fecanda
B ad pr:wm 4.

DEMON'STRAT’Iof
A.B . .C D .
Sit 8 — 4 <5 13.

* Erit per Theor.3. ~ °
;3% 8 <§ K. 4
‘Ergoper Theor. 4.
35 S4l8
L.E.D.

£ ot
Do

Cé; 3 . Pros.
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PROPOSITIO XXVIL"

Si prima A ad [ecundam B ha-
buerit maforem rationem 5 quam.
tertia C adquartam ‘D, habebit
quoque vieiffim prima Aadter-
tiam C, maforeni rationem quam
[ecunda B adquartam D.

/

DEMONSTRAT!IO.

A B C D
Sit8—4 <5 13 .
Erit8 -x. 3 <5 -x- 4 Th3:

Ergoper Theor: 4.

8 —5.<4ls.

Q.E. D.

Pra,



- LiBER QuiN'rus. 391
pRorosiTIO XXVIIL

8i prima A ad fecundam B ha-
buerit majorem rationem quans:
tertia C ad quartam D. habebit
quoque compofita prima cum fe-
cundaad ipfam fecundam Bmajo-
rem rationem quam compofitater-
tiacumquarta ad ip[am quartam

" DEMONSTRATIO.
A B C D.
Sitg— 4 <5 1 3.
Erit quoque
8-1-4 2 S-13 :
TR T N 13',

- QuiaproduGum excrethorumeftma. -
jns pro ducto medioram. pér Theor: 4.
' Aliter.

o— < -— A'X.‘ .
FSg
- Hocett 12 o= 4/ < 8 1 3..
- Pre-
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Prorositio XXIX.
8i prima Aad fecundam B ba

buerit mafjoremrationem quam?ter-
tia Cadquartam D, habebit. di-
widendo prima minns [eu ‘demta
fecunda . ad ipfam [ecundam B
majorem rationens 5 quam tertia
minus fen demptaquartaadipfam
quartam D. '

DEMONSTRATIO.
A B C D
* Sit12—4 <81 3.
‘ Erit queque )
T122- 4 §——3 , ..
s — 4 “fm 5. L3.
Pcr Theor. 4. Quia productum ex-
tremorum eft majus produfto medio-
fum, Veletiam hoc medo,

12 8
4
31

Z >
4301-1‘
43
8
4

< 3 per Ax:s

Hoceltg—a4 <513, QE.D.
- - Pro-
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ProrosiTio XXX,
Si "frivia A ad ﬁcéndafn- B

“majorem habuerit rationem s quam

tertia. C ad quartam D ;5 habebi
per rationis converfionem, privia -
ad ipfam primam minus [ew. den-
pia fecunda majorem rationem
quam tertia ad ipfam tertiam mis

nus quarta, ¢ > -

DeM’ON‘SfI"RATI(‘_).\
A B C D -
12— 4 <8l 3-
- Demonftrandum eftquod fit
1212 45> 8] 8—-3. 1
feu 8 feuy.
Id quod patet ex multiplicatio-

.tionem : quia nim. productum

extremorum eft minus prodacte
mcdiorum, per Theorema 6.

3 Ddd Pro.



3904 - Eucripis - .

[PROPOSITIO XXXI.

Si fuerint tres quantitates A.
B.C.& akrtres D.E.F: fitque

wWajor ratio prime prioram A ad -

Jecundam B, quam prime pofle-
riorum D ad fuam fecundam E : ut
& major ratio fecunde prioram B
ad fuam tertiam C , quam fecun-
de pofieriorum E ad fuamtertinm
F : Erit quoque ex 2qualitate or-

dinata major ratio prime priorum

Aad fuamiertiam C, guam pri-

me pofieriorum D , ad fuamter-

tiam¥. o _
DEMONSTRATIO,
, IA "B C .
16 8§
D E &
9 5 3
Sit 16— 8-<9 13y,
Bt 8 — 4 <513 ¢

‘ Eritex zquo.
16~ 4 < 9 1 3
' ' s Id

Y

- . A
A S
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" Id quod patet ex multiplicatione ,

cum ‘produtum extremorum fit majus
ptpdu&o mediorum, per Theor: 4.

Ahter ol
16 ~ § < 9 l 5.
vicifim.. 37: V.

16— 9 < 81 s

Eg.‘
8 — 4 <!‘ 5' d03
" viciffim. 27 V. .
8 — 5 <: 4 1 3
Ergo. » '
16 -9 < 4 1 3.
Vicdﬁm.
16— q < 9. 1 3

QB‘D‘

: Ddda  Pré;i



396  Rucripis. .
Prorostrio. XXXIL

87 fint tres quantitates A. B. C.

& alie tres D.E. F. [itque ma-
jor ratio prime priorum A ad fuam -
fecandam B quam f[ecunde pofles

.riorum E ad fuamtertiam F : ut &
ratio [ecunde priorum B ad feam
zertiam C major- quam prime po-

. fleriorum D ad [uam [ecundam E
Erit guoque ex £qualitate pertur-
batamafor ratioprime priorum A

-ad (uam tertiam C, quamprime |
pofieriorumD ad fuamiertiam F. |

-

DEMONSTRATIO,
‘A" B C '
16 .8y

Di E ¥

. 9 "6,’ A4
Sit 16428 < 614
Ue&k 8 —.5 < 9gl6.

Erit ex zquo,
16—75 <914 .
: S © . = Pef
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Per Tbcor 4~ Quia fcilicet produ.
&um extremorum eft ma;us produ&e
mcdxorum.

Alio modo.
16 -8 4614

'Ergo 16 .X+ 4 <8 .x<6.

: Et
5 <glé. .
8 ’X-\6.<5 -X. 9,

- - Ergo,
16. - X, 4. <5 <X+ 9.
Adeoque)IG 5. <91 4
‘ Pcr Theorq. : 4

Ddd 3 Pro-
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Proro SITH o- XXXIIf.

Si fuerit major ratio totius
A adtotum B, quam ablati

ad ablatum D , erit €5 religui -

E ad religuum F major ratio
quam totius A ad totum ‘B.
DEMONSTRATIO. -

Sint in majori ratione tota

' B A. . “B..
T 12 6 D>s ;
quam partes 4" . 3

Erit8-—3 <1216.

Per, Theor: 4. quia productum
extremorum eft majus producto
mediorum,
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PRO’POSITIO XXXIV.

St ﬁmt quotcunque quantita
tes, A. B. C. €5 alie equales
numero ‘D.E. F. fitque major
ratio prime priorum A ad pri-
wam pofteriorum D, quam fe-
" cunde B ad fecundam E: ut ¢
Jecunde "B ad fecundam E major,
quam tertie A “ad tertiam F, ¢o*
fic demceps
, Habebunt omnes priores, .
/z‘mul A.B. C. ad omnes pofterio-

- res fimul D. E. F. majorem ra-
tionem , quamomues priores ‘B.
(- reliéta prima A, ad omnes
pofferiores E. F. reltﬁ'zz quoque
prima D.
2. Minovem autem quam pri-
ma priorum oA ad primam po-

[feeriorum F. -
. 3. Ma-
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3. Majorem denique quam
wltima priorum (" ad wltimam
pofteriorum F.

. DEMONSTRATIO.
‘Pofitz fint quantitates
Priores Pofleriores.
A 12 D6
B 8 ' E s
C 4 F 3.
Summz  24. 14. o

24 — 14 <12 |
PARS IL A . D.
% — 14 > 11 6

"Pars L  B.LC E--F
8-

Pars IIL C F.
3.

24 — 14 < 4

Partis 1 & 3 demontftratio pendet ex
Theoremate 4. quia produ&a extremo -
¢ rum funt majora productis mediorum.
Parsvero 2 demonftratur per The. 6,
quia productum estremorum eft minus
. Produ&o mediorum.

A3
Finis Lisr1 QurnTI.

Eu<

. e e



EUCLIDIS

"ELEMENTORUM -

LIBER SEXTUS.

DEFINITIONES.

1. Similes figure retilinee
Janty que & angulos fingulos fin-
gulis equales habent 5 atque etiam
latera, que circum angulos aqua-
les funt , proportionalia.

AA

D conftituendam figuraram reci-
linearum fimilitudinem requirun.
tur duz conditiones, '

1. Ut finguli fingulis inter fe fint 2~

quales anguli A& D: B. & E: C& F.

2. Ut latera circum iftos zquales an--

gulos fint proportionalia , (cil, .
“Eee Cirea

i



/
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CircaA.D BA_._AC— FDIDF.
CircaB.E CB——_BA= FEIED.
CircaC-F  BC ‘..‘:_'»CA:: EF 1FD.

. Ergo fiunaex hilce conditionibus de-
ficiat, figurz nullo modo erunt fimiles :
" quemadmodum quadratum & altera parte
longior figura, licet habeant omnesan-
gulos aecluales s utpote rectos, quiave-
ro latera non habent proportionalia, fi-

' . milia dicenda non funt.

- 2. Reciproce figure funt.,cum
in utraque figura antecedentes &
confequentes  rationum termint
fuerint.

7

Quemadmodum in parallelogtammis
- AC. BF. & dutis diagonalibus in trian-

e
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-gulis ABC, BEF. fifit ABin prima fi-
gura ad BG fecundz, ficutreciproce EB-
fecunde ad BC prime , illz dicuntur re-
ciproce. =

3. Recta AB dicitur feila effe
(ecundum extremam & mediam
rationiem , cum fuerit-uttota AB
ad mafus fegmentum AC.ita idem
majus [egmentum AC ad minus
(egmentum CB. '

A c B

In propofitione 11. Libri II.' Eucli-
des docuit fecare ligeam ita ut T2 fubtota
linca AB & minorifegmento CB com- -
prehenfum fic 2quale 0 majoris fegmenti
AC: quod unum & idem efle cum hac
Dehinitione videri poteft ex prop:30. VI
Unde patet 11, 1L hicinter Definitio-
nes reponi, . ‘
 Caterum ob multiplicem iltius ufum
Geometris hzc proportio divina di-
citur,

Ece 2 4. A
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e Altitudo cujulque figure e/l
linea perpendicularis AD, abil-
lius vertice ad ipfam bafin vel il
lius produiiam demiffa.

Cum menfura cujufque rei debeat effe
certa determinata , non - vero vaga &
incerta, & diftantia pun@i alicujus ver«
txcalxsalmeaoppoﬁa per certam , & fibi
femper zqualem ac minimam menfurari
debet lineam. Sic diffantia pun&i verti-

calis A alineafeubzfi DB, non menfu-

randaeft juxta iineas oblique ductas AD,
AB, quia illz quafi infinite duci po(
funt, necintér fe zquales funt; fed fo-

lummodo per lineam perpendxcularxter :

du&tam AC,qua eft certa, unica & mini-

- 'mat: qua hoc in cafu femper quzritur,

. Ethac perpendicularis AC. dicitur alti-

tudo trianguli ADB, fumpta DB pro

bafi: quemadmodum {fumpta AD pro
. bafiz
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bafi, pcrpe.ndicularis‘ ex Bad AD du@a

altitudinem exhibebit: ut & fumti AB
pro bafi faciet perpendicularis ex D ad
AB demifla,

Quia vero per punGum A duci poteft

linea parallelr iph DB, illa altitudo di-

citur efle iniifdem parallelis ; undefi duo

‘ triangula fintin eadem altitudine idem eft

ac fi dicantur eflein iifdem parallelis. ut
loquitur Euclides Lib. I

§. Rativ ex rationibus componi
dicitur ,cum rationum quantitates
inter femulliplicate , aliquam ef-

fecerint rationem.
i %

Supra motavimus rationem nihil aliud
reveraefle quam modum continendi quo
una quantitas 2liam quantitatem continct |
vel abalia continetur ; quique non clarius,
quam per fractionem exprimatur,

Siergo datz fint duz rationes 2ad 3 ,
& 4 ad g, illzad fraGiones reda&z fic

2 4 . . .« qe
i‘t'abunt h & 7o qua fiinter fe maltipli.
c . . 8 N

entur , obtinebitur 5, feuratio8ad 15,

pro quafita ratjone qua ex duabus datis
Ecc3 . com-
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compofita eft.’ Sic ratio quz ex dupla &

tripla, feuex duabus rationibus 2ad 1 &
3 ad I, hoc eft ex duabus fra&lombus

... &2 % compofita eft, habebltur feu

ratxo 6 ad 1 feufextupla, Etfic porro de
aliis.

Notandum autem eft rationum ab Eu-
clide fic di®as quantitates Geometris
vulgo dici Denominatores s quz in fra-
&mnum ‘confideratione quo.lcntum no-
mine venire folent.

Sed minime omittendum putamus ra-
8
tionem ' feu 8 ad 5 (qu ex rationibus
LY fcu 2 ad 3 & 4.ad 5 componitur)
-etiam hoc mado pofleinveniri. .

Fiat 2 e 3 = quilibet numerus 6 19,
m ——— : 45.

-Tu 4= 5 9l .
Dico rationem 6 ad i:: feuutrinque per

' eundem numerum 4 multiplicando 24 ad
45 effe eandum cum ratione 8ad 15. Si

enim fra&xo per 3 reducator ad mini-

mam, obtmebxtur i requiritur ; unde
' patet

{ em e
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patet rationem 6 ad = e{Te compofitam ex
duabus rationibus 2 ad 3& 4ads.

A
B

Qua omnialineis hac ratione applicari
poffunt Data fint duz rationes A ad B.

& C ad D, rationem ex iftis duabus
compoﬁtam hoc modo inveniemus.

Fiat A — B = HIL
Ut&CD—D = 11K,
Ratio H ad K exhibebit rationem com.
pofitam quafitam,
Pro H affumere licet quamlxbctcunquc‘
lineam,
Pro-
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ProrosiTio I

Triangula ABC DEF.& pa-:
rallelogramma BK E L, in eadem
aliitudine five iuter eafdem paral-
lelas conflituta s funt inter [e ut
bafes BC. EF . hocefl fibales fint
aquales figure erunt equales: [

bafes inaquales figure erunt me-
quales & quidem fuxla rationem

. bafum. :

© Theor. 1.

A\KD I

NN

B CEIH F G

DEMONSTRATIO

1. Sit bafis BC 0 EF. Tum trian-

gula ABC.DEF, inter eafdem parallelas

. & fuper bafibug zqualibus conftituta inter
2381 (e fagtazqualia, ~2.Pa-
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' j2. Ponatur EG duplaipfius EF,feu BC,

Tum erunt duo DEF. DFG , 2zqualia:

- adeoque totum DEG duplum lpﬁus'
*DEFhoceft ABC : quianim. ba['sEG

eft dupla ipfius BC.
3. Ponatur EH dimidiabafeos EF feu

BC. adeoque L EG. Erunt duo trian.

gu 'a DEH. DHF Azqualia : :ergo DEH
erit femiffis ipfius DEH, hoceft ABC.-:
& quarta pars ipfius DEG.

4 pPonaturEI D 1 = EH. !eu.— EF.

fcu%— EG. fimiliter erit trxangulum

aDEI0 DIH.adeoque DEIerit 0 1

DEH. fen 5; DEF hoceft ABC. feu
: DEG.

Et fic potroin infinitum,

Ergo abfolute triangula fe habent ut ll
*Jorum bafes

Similiter etiam parallelogramma , cum

duPla b (unt triangulorum.
b3o. L



£ Eucripis .
meor;;  ProrosiTio IL

1. 87 in triangulo uni lateri
CB parallela ducatur ED, hec
proportionaliter fecabit latera AC
AB. (boc eft ut it AL — EC
= 4D | DB.

2. Bt fireta ED fecyerit late-
ra AC. AB proportionaliter, erit
slla religuo lateri CB parallela.

DEMONSTRATIO.

I Pars. Ducantur re@z CD. BE.
eruntque triangula X & Y iniifdem peral-
lelis DE. CB & eadembali ED, ergo

Vg7 1, dnterfe axqualia, - Triang.

——

. — ——— e —
——




E=

Lo 3
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Tti. Z—Tri. Xb= ba: AEbaf: EC. br.vg
’ feu Y '

Atqui etiam
Tr:Z—Tr: Y b= baf: AD /baf: DB,

Ergo cAE~—EC= AD/DB, iy,

2 Pars. Eftexhypothefi,
AE —— EC = AD / DB.
Atqui
AE——EC= Z/ -X-\ VI 
Et AD—DB—Z/ .Y+ [" V5.
Ergo hifce rationibus fubftitutis.
. EritZ_X: Z/ .Y'-!

Adcoque d triang. X 0 Y & quia 47+ V-
funtin eadem bafi ED, erunt inter epa- .o ¢
rallelas ED, CB. ‘

QE. D

L
-

:Fff 2 I’rda,
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ther;.  PROPOSTTIO III

1. Siintriangulo ABC, reita
AD angulum A bilariam [ecans ,
etiam [ecet bafin BC, habebunt
bafis fegmenta BD. ‘DCeandem
rationem , quam rveliqua latera
B4. AC.

2. Et fi bafis [egmenta BD.
‘DC eandem habeant rationem
quam reliqualatera BA, AC, re.
tta AD. bafin fecans, etiam an=

gulum oppofitum A [ecabit bifa-

rian .

%

e e e s

o e
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DEMONSTRATIO.

Pars I. Ex B ducatur BE parall:fa
DA, & producatur CA, ufque ad oc-
curfum perpendicularis in E: eruntque
propter parallelas EB. DA,

Ang. O 0 R. quia funt altemi.} I
“Ang. P 0 Q. externus interno 294

V—A—t_qu_:X) P ex hypothcfi.
ErgoR 0 Q. Etlatus EAb0 BA, b61-
Quare cerit EA—— AC= BD/DC VL
BA
Paws II,

- ERBA—AC= BD/DC. exh, 9*V:
AtquidEA ~— AC= BD/DC,

ar kL

—~——

Ergor1. V.

BA — AC = EA / AC. ;,4.:.

5.

AdeoquecBA 10 AE &ang. R fo Q.
Arquiang. R 20 G
U & Q. 0 P|

Ergo O Pp.
. Q E' DC

29..I.

Pff ; Pro- -

\

k
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heor 4. Prorositio 1IV.

Tricmgul;z [ibi mutno equsi-

angula , funt fimilia; boc eff

2 Det “etiam latera circa aquales an-
gidlos habent proportionalia.

-

¥

o A[

c B

DEMONSTRATIO.

Bafes CB, BE colloca in di-

re&tum: quia jam angulus ACB

batL o DBE, ex hypothefi, erunt ®

** CA & BDparallélz, ut & AB

DE. quia ang. ABC ‘etiam po-
nitur 0 E.

. . Pro-

a



v

Lieer SexTus. g1y
~ Producantur CA & EDinF,
eritqu¢ AFDB parallelogram- .
mum, adeoque FA <0 DB & ¢+

FD » AB.

Quia in triangulo FCE latus
ABelt parallelum FE eric ¢ d1. V1.
- AC--AF= CB/BE.

" DB ‘
Et permutando. 16.V.

AC — CB = DB/ BE.

Dcinde
Quia in triangulo EFC latus
DB eft parallelum FC.

EmtFDd—_ DE = CB/BE
“AB

Etviciflim. 16. V.
"AB — BC = DE ; EB.

Pro-*



Theer. §

az3. L’

_ ABC.GEF.

416 . Eucripis

ProrosiTio V.
8i duo triangula ABC.°DEF,

latera circa omnes angulos habeant
proportionalia , erunt equiangy-
la, eofdem angulos A D, B
E, F& C babebunt 2quales , qui-
bus bomologa latera fuvienduntur.

A D

B

DEMONSTRATIO,.

Ad pun&um E fiat- 2angulus
FEG B. ut & ad pun&tum F
angulus EFG 0 C. eritque ter-
tius G zqualistertio A.

Quure in triangulis fimilibus

AB




A B -~
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AB —\BC — GE / EF.
" Atqui etiam per propofitionem,
~AB — BC = DE / EF.

Ergo°’GE—EF = DE/EF. bmn.v.
Adeoque <GE 0 DE. ot

/

 Eodem modo ab altera parte
etiam probatur efle,

: GF 0 DF. _
Adeoque triangula DEF. GEF

habent omnia latera xqualia, fin-
gula fingulis. ergo per 8. L.

An .‘DEFaoGEFaoB,
Ang, DFE 0GFEC.
Ang. D 0 G 04

Q.E.D.’

Ggg . Proe
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© Theor. 6. -'PROPOSITIO!VI.

Si duo triangula ABC. DEF,
babeant unum angulum B, -
qualem‘ am E , €5 latera circa

eum propomonalm (boc ¢ft 4B
ad BC ut DE. ad EF) erunt tri-

angula fibi mutuo xqutangulaz.
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DEMONSTRATIO.
Adpun&2 E, & F fiant anguli FEG, .
"EFG zquales angulis B. (hoceft DEF)
& C, eritque tertius G xqualis tertio ,
“A Et triangula ABC. GEF fimilia, az2. 1
b, adeoque o be V1.
AB — BC = GE /EF.
Atqui etiam per propofitionem,
AB — BC = DE ; EF.

Ergo ¢GE—EF— DE/EF, eIV, -
Adeoque ¢GE 0 DE, d 4. V.

Ergo duo tnangula DEF. GEF fe
habent juxta quartam L adeoque

Ang. DEF 0 GEF 2 B.
- Ang. DFE GFE X C.
o Ango D 3) G J) A. 5

Q. E. D.

;_‘Ggg z Pro-
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Alia Demonftratio.
A
‘D

N H

B CE O

Datur hic angulus A 0 D. & latera
circa eos proportiopalia : & tum, -
LEft velangulus B <E.
Vel B > E.
. Vel BX E,

Ponatur I. Angulus B <E.

Ducatur BG, ut ﬁat‘anguluE O 0 DEF
eritque P 0 R.

ErgoBA— AG = ED/DF. 4.VL

AtquiBA— AC= ED/DEF per pro.

Ergo AG 0 AC. per 11 & 14. V.

pars & totum,

Eodem modo du&ta EH. demonftra-
turangulum B non efle pofle minorem
angulo E, Ergo B0 E &per3z. I
CYOF. - QED, ‘
’ o PIO-‘

e e o e ————
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prorosiT10 VI  mor s
Vix allins eff ufus.

PROPOSITIO VIII.  Theo.s.
In triangulo reétangulo AEC,

 perpendicularis- AD ab angulore-
- (1o in bafinduila, [ecat triangu-
buminduo mangu/a ADB. ADC

que erant & toti & inter [e fi-
milia. :

N\,

/ A
< _

\

D C

DEMONSTRATIO

ParsI In Triangulis BAC, ADB
. Beft commanss,

Ang. B‘AC‘ 0 ADB quiauterqueretus
~ bErge C 0 BAD.

Ggg 3 “A-
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b3 L

‘24. VL
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Adeoque , triang. BAC ADB. fimilia,
Deinde in triangulis BAC. AT3C.
Ang. Ceft communis, -

Ang. BAC 0 ADC quiauterque re&,

bErgo B 0 CAD.
Adeoquea triapg. BAC.ADC {imilia,

11, Pars. Triangulum ADB eflt fimile
" ipi BAC. A
Triangulum ADC eft fimile cidem
BAC. .

Ergo Triangula ADB. ADCinter fe
funt fimilia per 21. VL. quz hac nonde~
pendet.

COROLLARIUML
- - Perpendicularis ab angulo re&oin ba-
findu@a, eftmediapropostionalis inter

duo bafis ngenta.

DEMONSTRATIO.

4

Duotriangula BDA.ADC, funtz-

uiangula, .
Ergo:BD—~DA = DA/DC.
Adeoque DA eft media proportiona-
lisinter BD. DC. o
' CO-
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C'OROLLARIU M. IL

Utrumlibet laterum angulum reGum
- comprehendentinm eft!medium propor-
tionale inter totam bafin & illud fegmen.
tum bafis quod fumpto lateri adjacet.

DEMONSTRATIO.
In triangulié {imilibus ABC. ADC.

aBC—CA= AC/CD.

Etin triangulis.ﬁmilibus ACB,.ADB
aCB—-BA= AB/BD.

SCHOLIUM.

In deducendis triangulorum propor-
tionibus bene notandum eft, ordine pro-
cedendum effe ab angulis 2qualibus circa
zquales anguios ad zquales angulas.

Pro- .
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. PROPOSITIO XL

A data re«ft’a AB zmpemtm -

partem abjcmdere .

CONSTRUCTIO.
. Sit, auferenda pars tertia.

. Re¢te ABub quoli-

‘bet angulo adjunge ‘reGtam

AF, inqueilla fume circino

tres partes xqual&s AD. DE,

EF.

~ 2. Du&a: FB ex Dduca-
tur parallela DG.

cho AG cIIE qux(itum

th- :



Bd

DA.
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tertiam partem rectz
AB.

DEMONSTRATIO. .

- In triangulo FAB lateri FB
parallelaeft DG.
crgo :FD—~ DA = BG/GA. a»Wt

Etcomponendo18. V.,
FA -~ DA= BA/GA
Atqui FA eft tripla ipfius

Ergo BA ctiam ‘eft tripla

ipfius GA.

Adeoque AG elt tertia
pars lince AB. -

Hhh Pro-
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Pt 2 ProrosiTtio X..

Datam reiiam AB | Sfimiliter -

. fecare ac data aliareiia AC [elia
fuerstinD & E,

C
KO

/D \
A - .F 'GVB
CONSTRUCTIO.

1. Jungantur date linez ad A.

2. Duéta CBexpan&isD & E du-
cantur duz re@z DF.EG parallelz ipli
CB.

Dico faGum effe quod quaeritur,

DEMONSTRATIO.

In triangulo AEG linez EG. DF
funt parallelz, 2 quia eidemlinez €B
du&e funt parallelz, .

s30. L

Ergo
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Ergo b AF—FG= AD/DE.

b2. vI-

Deindeex D duGa DH parallela AB’

etit DI'0 FG <& IH 0 GB.

Eritque in triangulo DHC.
DILLFG~IH.{. GB= DE/EC.
Adeoque partes AF FG. GB, funt

e L

proportionales partibus AD. DE.EC.

Q. E. D.
SCHOLIUM.

Hinc facile patet ratio divi-

dendi lineam datam in quotcun- -

que libet partes zquales: fumendo
A{cilicet in linea datz adjun&ta,
~ tot partes zquales in quot linca
data dividenda fic : & extre-
mitates linez utriufque reta con-
jungendo; fi tum a divilionibus

intermediis ducantur ve&txz pa- .
ralicle linez jam du&tz; ille”
quafitam facienc divilionem. Ex,

Gr: ficlinea ABdividendain fex
partes xquales. ’

Hhhz:  Con-
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CONSTRUCTIO:

I ,

- ADETGHTB

1. Ipfi AB junge {ub quolibet angulo
reGam AC,

2. Inlinea AC fume fes partes zqua-
les ALIK.KL.LM. MN.NC.

3. Ducre@am CB , 'illique parallelas
NA. MG.LF.KE.ID.

Dicolincam AB fetam effein fex par-
tes zquales AD.DE.EF.FG. GH.HB.

DeMoNSTRATIO.
Per propofitionem 10. linea AB fe&a
eft fimiliter ac AC. T .
Atqui linea AC fe@aeft infex partes
2quales. '

Ergo etiam AB in fex zquales pa&cs

feQa erit.
SCHOLIUM IL

Haud inconcinne linea data CD poterit

dividiin ratione datarum linearum A. B.

Con. .
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CONSTRUCTIO.

Ar L

1. Ex C fub quolibet angulo ducatur
rea CE 0 datx A.

2, Etex D re@a DF, parallelaipfi
CE > &0 datzB.

3. Jungatur EF.
Dico reGam CEinK fe&am eflein ra-

tione Aad B.

DEMON§TRATIO.

Intri. CKE.DKF Ergoeritperg. VI, -
Ang. C 2 D| lCE.ilA———-CK: DF{.C/DK.

. E D Fag,l & permutando
| A-—cC=ck (KD

K. 2O K!

Hhh 3 i’-ro‘-‘
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pRoprositrO XL

¢ Datis

duabus re-

s AB. BC

, - tertsam pre=

portionalem
-A; B D invenire.

CONSRUCTIO, _ -

1. Datas reftas conjunge in angulo
re&o ABC.

2. Ad duGz re@tz AC pun&un C .
excita perpendicularem CD.

3. Lineam AB produc ufque ad oc-

“curfum iftius perpendicularis in D.

- DicoBD efle quzfitam proportionalem,

a1 Cor:
8. VL

DEMONSTRATIO.

Triangulum ACB eft reGangulum
per conftru®. & CB perpendicularis ex
angulo re@o ad bafin. da&a: quz a eft

- media proportionali®inter AB & BD.

Adeoque BD erit tertia quafita.

Q. F. E.

Scho-
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" SCHOLIUM.

Si AB (it major quam BC haud incon- - -
cinna erit talis

CONSTRUCTIO.

1. ‘Super AB delcribe Semu:xrcu.um -

ACB.
3. Inillo accommodetur fccunda da-

ta BC.

3. Ex C demltte perpéndicularem
CD. .
Dico DB efletertiam proportlonalem
quaficam,

DEMJNSTRATIO.
Du&a AC erit ACB tnangulum re-
Gangulum (31. HL)
Ergo erit AB — BC ~ BC/BD.
‘per 2 Cor. 8, V1.
Adeoque BD eft tertiaquafita,
o Pro-

-’
-
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PROPOSITIO XIL.  ° ﬁ
r - Datistribus
: reitis AB. BC. -
AD gquartam
- proportionalem
DE invensre.
S A
'CONSTRUCTIO,

v. Datarum duss quaslibetcunque |

AB.BC colloca in direStum.

22VL

_ 2. Tertiam AD conjunge ad pun-
&um A, &ducre®amDB. '
3. Ex C duc CE parallelam BD, !
quz producte AD occurratin E. :
Dico DE effe quzfitam quartam pro-
portionalem, A

DEMONSTRATIO.

In triangulo ACE lateri CE du&a eft
parallela BD. }

Ergo a AB ~ BC = AD/ DE.
Adeoqueerit DE quarta proportionalis, !
\

Q. E. F.
Alia
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Alia Conftru&io. -

® >

- A

R

G E G
Datzxe fint tres line A. B. CD, quxeftvel <
vel &> A

1. Linez EF J0 Ajunge FH 00 B fub quolil
betangulo, ducaturque EH.

2. Inlinea FE fume FG D tertizCD. & ex .
punéto G ducatur GK parallelaipfi EH, :

Dico lineam FK efle quartam quafitam {il.
FK fupra H, fitertiaCD fit majorprima A: Ae
vero FKinfraHiitCD > A.

DEMONSTRATIO,
Yacile ex conftructione patet triangula EFH.
GFK efle fimilia: quare erit per 4. VI,
EF — FH = GF 4 FK.
Hoceft '
A~ B = CD / ad quartam FK.
Q- D- 'y : :
Iii Pro-

.
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ftobi: 5

4

P Eovbéxrro XIII.

Datis duabus reitis AB. BC‘

mediam praportmmlem BD i~

wmr é.

A EB C
CONSTRUCTIO.

1. Datas lineas AB. BCcollo-
ca in dire&um.
2. Supertota AC defcribe Se-

. micirculum.

. Ex B excita perpendicula-
fem BD ulque ad Semicirculum.

Dico illam effe mcdxam qux-

ftam
Y

De.

o

N




i
]‘.
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~ DevMoNsTRATIO.

Du&is AD. DC. erit ADC |
triangulum reftangulum * quia _
2angulus ADC eft rectus. Etssuiy
ineca DB .eft perpendicularis
ex angulo re@to ad bafin du-

- &a, quz beft media proportio-y, -,

nalis inter AB. BC ‘ ol 8
SCHOLIUM.
Quzvis retta a cnrcumfcrcntxa

ad diametrum perpendiculariter
duta, eft media proportionalis

. inter fegmenta diametri.

Lii 2 'Pro-j
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~ "Theor. 9.

| qux{os 1Ti10 XIV.
1. Parallelogramma d’qﬂalx’a

" X.Z. que unum angslum O ani

P zqualem habent s etiam late-
ra circa zquales angulos habent
reciproce proportionalia. (boc eff
AB ad BGut EB ad BC.

2. Et fi latera habent recipro-

ca, parallelogramma_ [unt aqua~

lia.
D ©c g
Lo N
A Bp

Z,

De.



e
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DLEMONSTRATIO.

1Pars, Par, 4 X = Par. Y"" Z/Par Y. '7 V.
C AquiX—Y = AB/BG] VI
CEt Z—YZ= EB/BC \

Ergo fubftitutis iltis rationibus,
AB — BG =~ EB/ BC.

2 Pars. AB—BG— EB/BC.
Atqui AB—BG = X/Y o
Et EB —BC= Z /‘Y.}I' VL

- Ergoiftis rationibusfubﬁituti§.

XY= 7Z/Y.

Adeoqueb Par: X0 Par: Z, -
. _ by V.

Liig  Pro~
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Theor.
10,

Vide

- fig. prz-
ceden-
tem,

ProrosiTio XV,

1. . Lqualia triangula X.Z ,
uz unum angulum O uni angulo
‘P zgtialem habent ; etiam latera
circa equales angulos habebunt re-
ciproce proportionalia. (boc eff AB

adBG,ut EBadBC.

Q;*.L

2. Et filatera (ic habent reci-
proca, triangula funt equalia.

DEMONSTRATIO.

Du&is re&tis AC. CG. GE.”
hzc eft omnino eadem cum
przcedente ; quoniam 2triangu-
la funt femifles parallelogram-
morum, & triangula cum paral-
lelogrammis eadem habent late-

. ra quz demonftrationem ingre- -

diuntar.

Pro-
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' Pkopo's:l'rlo‘ XVIL Theox.
- ) Lo -~
1. Siquatuorrelte A. G.F. B proportio~
‘nales fuerint, re@anguinm fub extremis A
& B. evit equale rectangulo (ub mediis. _
2. Et fi reCangulum [ub exiremis. fir
equaleyedangule fub mediis, ille quatnor
‘refie proportionales eruint,

B .
E . H G
rl 2 C-————l
. C
’ - By CE’
AGFB

DEMONSTRATIO.,

1 Pars Fiat T2 AC fub extremis &
FG fub niediis : illa habent angulum
A 0 F, & latera reciprica , nimir:
AB —— HF = reciproce FE [ BC.
ErgoillaaiZla funt zqualia. arg VL.
‘ 2 Pars, Tla. AC. FG habent angu- A
lum ADOF. & funt zqualia: b Ergo b4 VL
habent laterareciproce proportionalia,

PRO'
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| PROPOSITIO XVIL

ot y, Si'tres linew A. F. B. pro-
© portionales fuerint, reitangulum
fub extremis A & B eris equale

quadrato medie . Lo
2. Et fi rectangalum [ub ex-
tremis [it zquale quadrato.medic
tres ille recte  proportionales e-

rant.
B H___E
¥E D p' L
e B
. L
A B G F
AGFB . .
DEMO'N;STRA_TIO.

1 Pars, Fiatfubextremis " AC, &
a media 0 GE. Quz quia habent an-
gulum A 20 G & latera reciproca feilicet
AB — GF = FE.hoceft GF / BC.
s eruntinter (e 2qualia,

2 Pars. [Tla AC. GE funt zqualia &
habent angulum A 20 G, Ergoa habent
latera reciproca..

aig. VL

Pro-

~—
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SCHOLIUM.

A, Ex hac
propofit:
& prace-
dente §

(—_Jfaciﬂimc

; demon-

K . {tratur.

Pr.47.1.

hoc mo-

do,

D L E
PREZPARATIO,
Super BC conftituatur OBE; & ex
A ducatur AL parallela BD vel CE.
DEMONSTRATIO.
Linez BC.AC. CK funt proportio-
nales, per8. VL
Ergo—”BC.CK 0 OAC.
i EK.

Deinde Linez BC. AB, BK. funt proportionales,

Ergo —SBC BK 0 JAB
=15 | 17, via,

Supra— EK 100AC/ '

—1aEK —— LB D OAB—-AG
0B Kkk - Pro.
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ProprPosiTi10 XVIII,

Super data reda AB defctibere polygo-
num ABHIK, quoddatopolygona CDEFG
fie fimile [' imiliterque pofitsm.

I

oy

CONSTRUCTIO.
1. Datum Polygonum reétis FC FD.
divide in triangula.
032 L 2. Super AB fa&is ‘angulis a-BAIL
ABI 2qualibus angulis DGF. CDF. e-
b2 1 ritb tertius zqualis tertio, adeoque ctri- -
€4.VL angulum IAB fiwile triangulo FCD,

. 3 Eodem modo fuper lateribus TA:
1B, fiant triangula IKA. IHA., zqulan-
gula, adeoque & fimilia trxanguhs FGC.
FED.

Dico ABHIKefle polygonum quafitum,

DEMONSTRATIO.
Pro angulis.

Facile patet per conftructionem angu-
los

Probl. 6.
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los unius polygoni effe 2 quales angulis al-
terius, nim,

K » G.
Tresadl O adF tribus.
H 0 E

Duo ad B D ad D duobus,
Duoad A 0 ad C ducbus,

Ergo omnes angulifunt zquales, adee-
que duo polygona funt zquiangula, &
fumilicer polita,

Bro lateribus. .
Intriangulis imilibus IKA. FGC: ut_
& IAB.EFCD. -
Erit KA — AI= GC/CF) VI
Et BA—AI=DC/CE/4 Vo

. Entper11.&16.V.
KA—AB= GC/CD,
Deinde in triangulis fimilibus IAB,
FCD. ut & 1HB. FED.
E:it AB—BI = CD/DF.
- Et HB—BI=Z ED/DF,
Ergopern1&16.V:
AB—BH= CD/DE.
Et eodem modo demontftratur latera
circa reliquos angulos effe proportiona-
lia: Ergo polygona funt fimilia.
' . E' D.
Kkk 2 - Pro.

4. VI,

fo
o
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Theor.13 ProrosiTio XIX.

Similia triangula ABC,'DEF
inter [e funt in duplicata ratione
latersm homologorum BC. EF'.

Ay ,
| B @ ¢ = F
DEMONSTRATIO.

Sit BC < EF.

Iplis BC. EF, fiat a tertia propor-.
ar. Vi tiomalis BG. eritque
bery. BC—BG binduplic.rat, BC/EF.

Atqui BC —BGez t:ABC/tr: ABG

Ergo Triang: ABC 4 — Triang: ABG
in dupl: rat: BC / EF.

Atqui' triang. ABG 0 triang. DEF.
ut mox patebit,

drrv.

Ergo

_—— -

——
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Ernomana ABC——tnzrfg DEF,
in dupl rat: BC/ CF,

Quod autem fit triangulum ABG 0
DEF, hoc modo viderelicet.

In triangulis imilibus ABC. DEF.

AB—BC= DE/EF. 4. VI

Et permutando.
AB—DE= BC/EF, 16.V.
Acqui per conﬂruétionem.
BC—TLEF= EF! BG,

Ergo AB—DE = EF/BG. 11.V,

Adeoque triangula ABG. DEF ha-
bent angulum B E, &latera circail--
lum reciproce propomonaha Ergo.
funt e zqualia. e1y. VI,

Sit deinde BC 20 EF,
Intriangulis (imilibus ABC. DEF.
AB —_BC= DE. EF
Atqui BC 20 EF per propolitionem.
Ergo fAB 0 DE. frav.

Adeoque triangula ABC DEF inter
fe funt zqualia,
Atqui Ota BC & EF etiam {unt zqualia,

- Ergo triang. ABC — triang. DEF
= QBC,O0EF

Kkk 3 At-
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Def. V.

446 Encriprs .

Atqui ratio Otorum BC. EF. eft ea-
dem cum ratione duplicataipforum late-
rsm BC. EF, ut {upra diGum eft ad
10. Def; V. ‘
> Eigotriang. ABC —. triang. DEF

indupl: rat: BC ¢ EF,

\

COROLLARIUM,:

Sitreslinez A. B. C. fuerint propot -
tionales, erit triangulum X fupra primam
ut triangulum Y priori {imile fupra fecun-
dam , ut prhma linea A ad tertiam C.

DEMONSTRATIO.

Tres linez A. B. C. funt proportionales,
Ergo A — Caindupliicata ratione A/ B,

by VL Atqui X —Y betiamin dupl:rat: A /B.

crr. Ve

ErgoX—Ye¢ZA/C. Q.D.E

Pro-
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- Propositio XX. ..

1. Polygons [imilia ABHIK.™
CDEFG dividuntur in trian-
gula, que [unt numero £qualia ,
JSimilia & totis homologa.

2. Polygona inter fe funt inra-

tione duplicata laterum homologo-
rum AB.CD. |

DEMONSTRATIO.

1Pars: Du@isre@is IA.BA, mt&
FC.FD. polygona erunt divifain trian-
gula, ‘ .
Quod autem illatriangula fint numere
aqualia, patet ex Scholioprop. 32. 1.
quia nim, polygona 2que multa habent
- latera. '
Quod fint fimilia fic probatur,
: In



a6 VI
b4 VL
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Intriangulis IKA. FGC,
Ang. K0 G. & lateracirca illos pro-

portionalia.
Ergo triangulum aIKA, eft zquian-

gulum & fimile FGC.
Eodem modointriangulis IHB FED,

Ang.H 0 E, & latera circa illos

pmpo:tiona]ia.
Ergo triangulum IHB eft ®quiangu-
lIum & Gmile FED., -
Deindeang. KAB 0 GCD.\S
Kal 0 GCFE./

IAB 0 FCD.
Simili modo IBA 0 FDC.
Ergo tertius AIB 0 CFD.

Ergo triangulum IAB eft ;quiangu-
lum & fimile FCD.

Quod fint totis homologa , hoc eft
quod ita it quodlibet triangulum in uno
polygono ad fuum correfpondens in alte-
ro. Ut totum polygonum ad totum po-

- lygonum, patebit ex parte fecunda,

c4. VL

2 Pats, Triangula IAB, FCD pro-
bata {unt fimilia,
ErgocJA —FC = AB/CD.
Ut & IB —FD—= AB/CD.
Tum,
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! Tum,
Triangula 4 IKA. FGC. funtin duplica- dig. VL.
N ' taratione laterum IA. FC.
hoc eit AB. CD.
Et triangula IAB. FED 9din duplica-
ta rationg laterum 1B. FD,.
hoc eit AB. CD.
Ut & triangula IAB. FCD .in dupli-
cate ratione laterum AB.CD.

—

Ergoe¢ omnia triangulaunius polygoni
ad omniatriangula alterius polygoni funt
in duplicata ratione lateruin homologo-
rum AB. CD.

Atqui omnia triangula ifterum poly-
gonorum conflituunt tota Polygona,

Ergo ipfa polygona funt 1n duplicata

ratione laterum homologorum. AB. CD,
' Cum autem etiam fingula’ triangula
unias polygoni ad fingula triangula alte-
rius polygoni habent rationem duplicatam
. eorundem laterum AB. CD; patetifta
triangula totis polygonis effe homologa,

envVvl

COROLLARIUM,

Si fuerint tres re@z proportionales s
polygonum fuper prima defcriptum fe ha-
bebit ad fimile polygonum fuper fecunda;

B L1l yel
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vel polygonum fuper fecunda fe habebsit
ad polygonum fuper tertia, ut prima
 proportignalis ad tertiam,

DEMONSTRATIO.

Hzc eft fere eadem cum demonttra-
tione corollarji prep: precedentis,

SCHOLIUM.

Y

Com-



. C—H=B/G.
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- Commode hic demonftratur
haud inelegans Theorema.

Similium polygonorum X &

Z ., circuitus ABCDE : FGHIK,

cum lateribus homologls A &F, .

funt in ecadem ratione.

‘DEMONS TRATIO.
A—F= A/F.
B--G= A/F.

. ft K. ‘
D_li.cli_— éfH ?Dcf.l.VI.
hoceft A/ F.
E—K=D/L
hoceft A/F. ]

Ergo per12. V, additis omni-
bus terminis primis, ut& omni-
bus fecundis

ATBTCTDTE -~ FtGtHtITK = A’F
boceltcireuitus p& adcircuitam Z,

Q. E. D.

Ll a Pro-
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Prorositi o XXI.

Figure ABC. GHI , que ei-
dem Jigure DEF [unt /mnles' 3
e é~ inter [e fimiles erunt.

A

D
[ . G '
| \\ \
B H IE ¥
DEMONSTRATIO.

AngulusA:x)D:oG
B E »H.
Co»FxlL

' Ergo figurz ABC. GHL. funt
@quiangulz ; & habent lateracir-
ca zquales proportionalia, quia
illa habent proportionalia lateri- j
210 bus figurz DEF. Ergo sfunt
fimiles.

Theot.1§

C

Pro- i
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PROPOSITIO XXII.  theorag

1. Si quatuor reite AB: CD. EF, GH.
proportionples fuerint . figure fimiles ABI,
CLCK ¢ LF. NH proportionales erunt.

2. Et fi s redtis linea figure [imilesde-
feripta fints iflerecta proportionales exuns.

’ \/\r__il"°

C DE FG K

DEMONSiRATIQ
PARS I

Datz funt AB—— CD= EF IGH.
T'r. ABI (3) — Tr. CDK in duplic. rat. AB/CD. 219, VL
hocelt - £F 'GH.
AtquiCJLF b——ONH ctiamind. r. EF/ GH, b 20 VL
Ergo.
Tr.ABI(c) — Tr.CDK _ OLF , O NH. cm.V.

PARS 1,

A’B~—CD1n fubdup. rat. Tr. ABI , Tr.CDK.

hoc eft DLF/DNH

Atqui EF—-GH ctiamin fubd. r JLF/ONH
Ergo.

AB =— CD — EF ,GH. -

"Ll

13 Pro.



454 EucrLiprs

PRorPosiTIO XXIIL

D C H |sw-
' angula
A

Theow 17

parallele-

— G gramma
B "AB. BF.

’ inter e
H babent
. I mrian;m, »
' compofi-
K EF e
. ) raiions-
bus laterum AB ad BG & CB #d BE.

DEMONSTRATIO.
Fiat AB——BG = H qualibet; I.
Et CB—BE =1 / K
Erit ratio Had K compofita ex rationi-
bus AB ad BG & CB ad BE. vide di&ta
ad 5 Def, VI.
Demonftrandam ergo eft effe paralle-
logr. AC—BF = H/K.
Quod fic probo.
AC ——BH = (2) AB/BG. Bl — BF (a)= CB,BE,
H — 1= (b)AB'BG._ I ——K (b)= CB,BF,
ErgoAC—BH()ZH/L. BH——BF Z1'K.

Ergo per 1. V.
a» VL AC_‘H: BF/K.
' }.;,5:;; Et permutando 16. V.,

“ev.  AC~=BF= H/K. Q. E. D.
. Pro-
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'SCHOLIUM.
Majori cum
D C facili’z:z:: u&:’

- cum apparatu A
153 3 minort  ea-
| 2, | _dem propofi-

Gtio demon-
A & B - ftrabitur  in
: 4 numeris, fi
. parallelo-
gramma AC.
E BF ponantur
re&tangula.
Sit liAClatusABO 5. °
BC 0.
¢Frit Area 0 15, '
DeindeTJi BE Latws BG B2, 5.0

Latus BE 0 4.

¢ Erit Area 2 8.
Ergo D AC—T"BF = area15/ar. 16
Atqui ratio compofita ex rationibus §

ad 2&3ad 4. etimdat ¢ 2 feuratio- 4 .0
VL

nem15ad 8.
ErgoratioTJ AC — 5 BF eft com-

pofitaex dicis rationibus §ad 2 & 3ad 4.

Q E. D. |
Pros
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ProrosiTio XXIV.
Theor.18

In omni parallelogrammo AI >
para/lelogramma FK. HE,
circa diametrum [unt , & toti dC
G inter (e [umt fimilia.

A F . B
S LJ’

D E I

DeMonNsTRATIO.

In tnanauhs DAB & X.
Angulus O eft communis,
S22 T.
Ergo Yb 0 C.

Adeoque triangula DAB & X funt
zgmangula& ﬁmxlla. ‘

a9 L
b L

»

EFodem




o ————— -

ol R *—-‘“—.—7‘—*—————"!

LiBer SexTus. 4§57
Eodem modo probatur trlan-
gula DIB & Z efl¢ fimilia. T

ErgoAD—-— B— HD/DG& v
Et. DB—DI = DG/ DE./4 VL

- Eritque exxzquo22.V,
AD—DI= HD/DE.
Similiter etiam probatur reli-
qua latera efle proportionalia :
Ergo Parallelogramma Al. HE,
{unt (imilia.

Eodem modo etiam demon-
ftratur AL & £ K effe fimilia.

Ergo HE& FK © funtmter fe car ve |
fimilia. ‘

Q E\c Do:

Mmm Pro~
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rit. 7. PrROPOSiTIO XXV,

.. Conflituerereitilineum L , guod -
fit fimile fimiliterque pofitum da.
to reltilineo A, & equale alters

dato B,
y ‘
A A
=
I N

L E K

CONSTRUCTIO.

1. Ad dati rectilinei A latus
2451 CD, fat= CE 2 2ipfi A.
b# L 3. SuperDE fiat DK »B.

3. Inter CD & DG queratur
§ 13- VL e media proportionalis [DH.

4 Super DH feu ipfi zquali

IN , defcribatur re&ilineum L
‘ fi-
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Jfimile ipfi A. | 8. v,
* Dico L efle retilineum quz.
fitum.

DEMONSTRATIO.

Per conftruftionem funt pro-
portionales CD. IN. DG.

ErgoeCD_.DG: A/L. ¢ Cor.
AtqufCD DG = T CE/ DK, 19. \‘r,i
! 1.

ErgoBA—L=TICE/ZDK.  gu.V;.
Atqui A 0 = CE.
Ergo Lo DK»B.

Cum autem L per conftruétio-
nem fit fimile A, patet L efle re-
 &ineum quaficum.

Mmm 2 - Pro-
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PROPOSITIO XXVI
C  Parallelo-

B E F
’\,'\ gramma fimi-
. el—II . | 4ia AC. GF,
H I\

Theor1g -

babentia com-
, munem angus
A - D lym B, circa

eandem diametram BD confiftunt.

DEMONSTRATIO.

Si adverfarius neget diametrum BD
*tranfire per I, tranfcat per alind punGum
- H: tum'du&a HE parallela BA.
a2 vt Erit BAs—AD= BG / GH.
b per AtquiBAP—AD = BG/ GL

propof.
krgo ¢GH 0 Gl Pars & totum,
¢7.Vel  quod eft abfurdum,

%V 7 Ergodiameter non tranfit per H. Ea-
dem autem demonftratio locum habet in
omnibus punétis linez GI, quandiu fc:
inter H & I'manetaliquodintervallum ;
Ergo univerfim concludendum eft dia-

. metrumtranfire per punGum angulare I,
adeoque duo parallelogramma AC.GF,
circa eandem diametrum conliftere.

Q. E. D.

Pro-
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PROPOSITIO xxviI. xxviIl.xxix,

He prolixe , tyronibus diffici < =

les , & nullius fere ufus funt.

PROPOSITIO XXX

}c B Propofi~

tam  re-
Hlam AB

I G
extrema
' / ac  media
D E A F ratione [e-
care in G, ‘

CONSTRUCTIO.

Divide2ABinG, ut " fubtota AB
& minori fegmento BG fit 0 O majoris
fegmenti AG.

Dxco faltum cfle quod quzritur.

' DEMONSTRATIO.

T2 AB.BG D OAG:AG.
Ergo 17. VL
Latera funt reciproce proportionalia. h.c.
AB — AG = AG/ BG.
Adeoque blinea A in media & extre-
ma rationg fectaeft.
Mmm 3 = Pro--

Prob. 2.

a1l I

b; Del.
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a0} VI

- gL
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ProrosiT10 XXXI.

Si a lateribus trianguli rectan.
guli BAC, fizure ﬁmffe: quecun-
que defiribantar , erit illa gue an-
gule reito A opponitur zqualis
duabus reliquis (imul (umptis.

H
G

A

= - D
DEMONSTRATIO.

Figurz fuper AB. AC. BC., ponuntur

fimiles; ergo 2 habent inter fe rationem

duplicatam laterain homologorum AB.

AC. BC, hoc eft inter fe funt ut Oca
AB.AC.BD.

Atqui O-aita {unt inter fe ut fit
aBCb Cuis AB: AC.
Ergo figura fuper BC 0 figaris fuper
AB.AC. C oL Scho-

———
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SCHOLIUM L

Quod in prop. 47.1. demonfirastum
eft de folis quidratis  hic unjverfim ap-
plicatur quibuslibet polygonis fimilibus,

SCHOLIUM I1L.

Poteft hac propofitio generaliter, ut
etiam involvat prop. 47. 1. hoc mode
demonftrari,

Sunt proportionales per 2 Cor. 8. VL,

BC.AC.CK Ut & 5C,BA. BK.

Ergo per Coroll, 20. VI.
Fig.abBC — Fg.ab AC= BC/CK:
Fig. abBC —Fig.abBA = BC/ BK.

Et invertendo.
CK—~BC = Fig.ab AC /fig.abBC.
BK— BC= Fig.abBA /fig.abBC,

Erit per2. V. :
BX.1.KC.- BCz Fig. abAB I
Fig.abAC, / Fig.abBC,
Atqui Bk KC 0 BC.
Ergo Fig.abAB& AC 0 Fig.abBC.
’ Quare fiift (igurz (unt quadrata, erit
prop- 47. L. ‘
Sivero aliz figure fimiles esit 31. VI,

PRro-



Theor.21

464 Evucripis -

ProrosiTio XXXII.

.8i duo triangula  ABC. DCE
ad angulum C confuniia, duo la-
tera AB. AC habeant parallela

. Jateribus ‘DC.“DE, ¢ lateracirca

angulos A.°D. proportionalia; tum

. reliqua illorum latera BC. CE,

2129 L

unam facient lneam reciam.

INA

DEMONSTRATIO.

Angulus A 0 , ACD, propter
parallelas AB.DC.

Angulus D 0 2ACD, propter
parallelas AC.DE.

Ergoang. Ao D.
Cum autem latera circaangu-
los A & D fint proportionalia,
’ : erit




e g—e o

e ——

LiBeEr SEXTus, 46%

Crit triang. *ABC zquxangulum b6 VL
triang. DCE

Adeoquean ABCx) DCE
Tag A » ACD)A

Ang. A& ABC 0 toti ACE\\ A
ACB ACB ™

Y

Tres ang. A. ABC. ACB ©
duobus ACB. ACE. _
eAtquitres A. ABC. ACB x =%

2 Reftis.

Ergo etiam duo ACB. ACE
2 2z Reltis-

Adeoque BC. CE fibiinvicem -
ajacebunt in diretum. . digL-

Na n Pro-
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Theer. 22 P4R0P05 1T10 XXX”L

1. In oqualibus circulis angu-
li frve ad peripheriam A & E
Jive ad centra D & H, funt in
eademratione cum arcubus quibus
infiftlunt BC. I'G.

2. Et Seftores BDC. FGH,
eandem cum arcubus babent ratio-
nen. ‘ '

A

DEMONSTRATIO. ,

Pars I

Si anguli D& Had centra fint
xquales; eruntarcus BC, & FG
ctizm (26. I11.) inter fc zquales.

o - Fua
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Fiat jam angulus GHK 0 FHG
adeoque FHK duplus FHG hoc
cft BDC. ‘ ‘
Tumarcus GK erit 0 FG (per
eandem 26. 111) & totus FGK
duplus ipfius FG hoc BC.
Eodem modofifiatarcus KH Y

0 GHK{ FHG.20 BDC adeo-

‘que FHL triplus BDC, ctiam
probabitur arcum FGK L effe tri-
plum arcus BC. - :

- Ergo hinc univerfim concludi.

- mus {1 anguli D &H. fint zquales,
effe arcus BC. FG zquales: Si
anguli D & H fint inzquales,
etiam arcus efle inzquales, & hog
juxta quam libet multiplicatio-
nem. ut nim. fi Hficduplus D
etiam arivs FX ficduplosBC: i
angulus H ficeriplus D. &arcum -
FGKL & ipfius BC fit triplus : &
ficin infinitum: id quod idem eft

“acangulos cum arcubusefle inea-
dem ratione. - -

Etquiaanguli A.E. funtfemi(-
Nnn2  &s
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fes angulorum D. H. etiam illi
cum arcubus eandém-habebunt
rationem. -

PArs 2.

 Hzc ex prima parte facile de-
ducitur. Se&torum DBC. HFG:
anguli G & H funt zquales: ergo
arcus BC. FG: & latera DB. DC.
zqualia HE. HG': ergo fi fuper-
ponantur congruent: Ergo Secto-
res DBC, HF Gerunt zquales.

" Similiter fiangulus GHK (it 0
F HG: {e&ores congrueat,adeo-
que Se&tor GHK  fetori FHG
hoc BDC: Ergo feftor FHK du
pluserit e&oris FHG{ BDC.

Eodem modo fi fit angulus .

FHL triplus D, erit arius FGK L,
triplus BC : adeoque Seltor
FHLXG triplus fe&toris BDC:
& ficininfinitum.. Q.E.D.

FINTIS

1




