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PRÆgATro
A’D’

LECTOREM.
. ELcmenta demonflrare aggrev

dior Euclidis, Illuflris Ma--
thematici , qui mm prôpriis in-
vent’is’ , tum ab aliis inventorum ,

quæ pallim difperfa j acebaut , col-
lcé’tionc 8c juli’a ordinatione Ma.-

gui adeptùs Geometræ nomen,
de omni Mathcfcos optime me-
ritus cfl Radio: id quad abuhdc
tefiatum faciunc rot doâiflimorum

Viromm commentarii, quibus
hæciElcmcnta , quorum militas
paucos latet, pet multa celebrata
fun: recula,

Admirandæ fane faut Theo-
num , Proclorum , " Commandi-



                                                                     

P R Æ F A T I O.
norum , Clauiorum , Bettinorum,
8c aliorum nominis baud obfcu-
ri Mathematicorum lucubratio-
pas, quæ adéo fertiles flint ac
dilucidæ, ut univerfæ Mathefeos ,
quantum imo plus quam fuflîcit,
cxindc depromiqucant fundamcn-
ta. quart: ego, ne aâum agere
videar 6: alioxum folummodo re-
petcrc diâa,.quod rem ipfam
fpcétatôc hujus Opufculi, quem
intendo’, (copum paucis cloquar.

, Omnium ’Mathcmaticorum, qui
in horum Euclidis Elemcntorum
dilucidatiOne 8: demonl’crarione
,pol’ccmati fuam probarc fatcgerunt

judufiriam , nOn nua eademquc i
obfervatur mcthodus 5 aliis qui-
.dcui’ veteremu à: ab Euclidetradià

mm nobia Envantibus ordinerlns

. -:,î: . a 118



                                                                     

en ,Æ FÏAÏT 1.0."? l

palliis veto non mordicus ifli Jor-
dini inhærentibus, [cd vcritatum-
iis comprehcnfarum maxime! na-
turalcm contemplanribus conca-
tcnationem, Ego neglcéta pOI’cc-

fieri. hac demonflrandi via , illo-
rum , qui Clariflîmi Gcometræ
authoritate ducuntur &vcneratioè
ne , Cafira fequo:; in quorum
pattés. me vcl unica liæc trahit ra-

tio; quodillis, qui horujm Ele-
mentorum notitia jam quodam-
modo fun: imbuti , adfublimioo
ra ’Veterum tvlathcmaticorumleL
"volvcnda opera faciliorem longe,
fuppcditare mihi manuduâi’onem
vidcantu’rôc adicum, Lilcet. abal-
tcr’à parte minimcfua lande delti-

-tucndi. ’fint , quilibcriOrem incun-
tcs via’mqôc rcrum ipfarum , quan-

’ A ,2. ’ tum

l



                                                                     

P R Æ FOAÇT 1.0.
tum fieri ipotcfi , naturalcm (ë-
qucntes duôtum , proprio ingénie

8: ratiocinio lime .malucrunt
quam Vercris j urate in Verba Ma:

giflri. " w . * ’:q ’ In quo laborum gencrehaud
pofiremo loco collocandi, (un: .
clariffimus Chrifiophorus Stur- ’
mius 8: Ignatius Gafion Pardicsv,
quorum alter natione Germanus

i in fus Mathcfi’ enuclcata ,v alter
ex Galliis ortum duccnsjn fuis
Elemencis Gcometriæ , non (clam

4 Euclidis omnibus, vcrum adam
præcipuis’ Apollonii 8: Architec-
dis ’dcmonfiratis thcorcmatibus i,
baud, cxiguam fibi apud polîmes
gratiam conciliabunt 8: laudcm.
.Cum autem bæc Mcrhodus , tu:
modo dixi , nos ab Antiquorum

de-
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demonflrrandi font-ibus amenas
reddatnimium, præfcriptumEu- L
clidis patins quam alium (équi-
placuit ordioem 5 cui ramenmc
non ira mancxparcm ammum 111-;
duxi menin , ut illum ullo in la,
co invertcre ncfas duxerim : - Siq
quidam Benignus compericc La
ôter me non raro in daman [banda
aliqua propofitionc (équeutent a:
nondum démonf’cratam vocare in - I

auxilium; quam amen Hampe:
660mm baud mediocrem alfa?
te facilitatcm mon miner-i cum’
brevitatclconunétam videbic i5 ,
qui infpicerc dignabitur aquitain
demonfiracioncm ad 5’ Libri 1131204

pofitionem , canaque confcrrc Cam
Clavio, zut aliis, qui hui-c Pro- i
pofitioni mûlto plusquam altcto

- A 3 tanto



                                                                     

.PRÆFArIo:
tanto ilongiorcm accommbdarunt.
demonflrationem; cujus prolixi-
tas multorum tyronum vel maxi--
mam in difcendo frangin confian-
tiam; præterquam quod fuæ de-
monfl’rationi immifceant æqua-li-
tatem anguloruin infra bafin, cum
duo æqualia produéta fiat latcra:
qua: tamtn æqualitas iliius Pro-
pofitiotxis primarium minime fa-
èi-tifcopum. ’Cui .malo ab omni

parte Inoflram demonfltationem
remcdium affcrrc putamus. Net:
huic tranfponcndi methodo fcrua
pu’lum Mathematicorum figit ri-

gor, qui Paralogifmos, Princi-
tpii petitiones 6c fic diétos Circua
fics evitandi Radio oqmnem fuam
vîm refercns acceptam, priorum
pet poficriora haudquaquam ad;-

- » mit-
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mittit demonf’crationcm. Sic:-
nim nol’tris ordinatis’ demonfita-

tionibus ,; ur pr0pofi tioncs præccÂ
dentcs’ ope lequentium demonï:
Gram, harum demonlirationivir
ce verfa non iterum inferviant ,1
in ifium fcopulum impingendi
ne minimo quidcm laboramus
pcriculo. Cætcrum ipfis Demonf
firationibus Methodum Algebraiè
cam appl’icuimus quodammodo;
ira tamtn ut a tyrone dcbitam non
relpucntc attentioncm facile intelq
ligi poffint ; præfertim fi pagi-a
nam, quam fignorum , quibus
utimur, dabimus interprctcm 86
huic præfationi immediate Tub-
jungemus infpiccrc non recufavc’:
rit: quo faéto t0tiusp1urimarurn
propofitionum demonfirationis

5 turfuml



                                                                     

PR’ÆFATIoa-
curium nullo ncgotio fiatim coma

prçhcndct. . - a’ ’Problematum quidcm tonitrua

&ioncs ira difponimus , ut finguIæ
ililorum partes vcl primo difiin-
guantur intuitu ; Theoreimatum
veto pt0pofitionem fiatim difiin-
(la , fi quæ dèfidcratut , excipit Ï

- præparatio , qua: claram ac perfpi-
V icuam comitcm habct demonf’cia-

tioncm , ut ficomnibusôc Proble-
matum 8: Theorcmatum partibus
fitisfaé’tum fitabunde. quid au-
tem porto in fingulis Libris , præ-
fertim quinto, præftitum fit ,i non
mcum fcd’æ’quum Bènigni Lecto-

risePto judicium. Cuius tamcn fi- l
duciæ cam non poflulointcrprcta-
ticnc’m , ac fi mihi i pfi perfuadcre
’vclim provcétiorum ad alteriora

:7 I afpiranti



                                                                     

P R Æ F A T I O.
afpiranti nihil hic dcfiderari curio-
Îfitati; cum non fercula doâorum
.palato gratavirorum condire , icd
Tyronum Mathematicj fiudii cu-
pidorum vota qualicunque hoc
mec impletc labore, unice habeam
infcopo; quem fi mihiafiequidc-
tut, tum fub idonca forma editov
rum, quorum jam diu laboravio
mus inopia, cxemplarium dcfc-

.ô’tum fupplcndostum quam. pluri-

mas horum Elcmcntorum propo-
I fitiones noxio eprolixarum mimis
demonf’trationum nudatas invo-
lucre, in clariorem . ut fpero pro-
duccndo iucem; abunde futurum
puto, " quad mihi gratulcr. Hiicc i
valc, Benignc Le&or,& fi quid hoc
opulculum contineat proficui , in
tuum verte-commodum.’

* " Ex-



                                                                     

,EXPLICÂTIÔ.
N 0T A RUM.

. Drouin» in demonflrana’o
ardorz w! minima») injicim, i

mus mamm , denim in Trajan?)-
ne liberamu: fidem, illique nota-
rum ac [Ignoram , que demonflm,
limant (verdirai! mfervire feri-
rmu s- fignifi’mtlonem [abjungimun

I.
Nom 1D fignificat æqualitatem;

ut 14:0 B, idem (,6 Ætfi diront d.

efl aiguails B. 1
2.

Nota 4 iridien: majorèrent»;
- guare [1’ occurmt A et, B , intellige

de]! major que»: B. ’

3.

Sigma» b minoritatem apri-
i mit: quare Ale B figm’fimbit A i
efl minar quant B.

4.. Nom



                                                                     

4 Explicatio Notariat;

t 4,.
Nota dr- wl plus . fignifi’cat

Additionem ; adeoql 11-]- B, idng
fit acÂcumB , veldc’y’Bfimul;

"ne! Bipji A addendum (Je.

. 5’ . a
Nota [en minus Marrain-

nein au: : ut d -e-- B figmficet
A minus B: me! A. drmpta B:
ive! B 46:4 lubirahendmn (fi. .

6. .
Si amarrai alicubihæc formula. A

«A æ Bi rD au ClA’ . , ..

intelligendum efl ab and parte 4
(29 deberetaddi . ut niant ab al-
tem parte C addenda"; efle zpfi B :
(7mm priera» [ummamÀ-HD
(je qui": pofleriori B 4-- C.
par Axiome [rilicetqprimam q t .

* a 2 i 55



                                                                     

Explicatio Notarum;
. 7.

Si 11m [ale «faire: tali: deli-

patio
A æ B.) s
D :0 C.

A -:-- D a) B C.
i114 fignifitabit’ ab and parte Y)

1 jubimlai debere 464 , ut (7’ ab al-
un parte C a B , à tum prima»
rejiduum 4-;- Œ ’pafleriori B

C Me agamie. , ’
8..

Eadem formula etiam non raro .
amarrer applicam [îgm’s a Ô è .

bop morio.

anar.DaoC.l°
Amocumor

cl. - ’
B]
clA- ’

V
Ab
D30

’Af-ijP .v à



                                                                     

Explicatio Notatum.
(’9’ tu»; intellzgendum efl poli fa-

flam additionemfimmum 4-j- Q)
(f: ce! majorera in figno a «Je!
minorent in figno a que»: flamme
B J,- C.

Ne: aliter fi loco) A acomat)
S v 72e! S (denotabitur , refiduum
11-59 efle profil: in figno maze].

’ mou: in figera la quam refiduum
Ba C. idquod ex ramera 7 [uum
duritfuno’amemum.

l 9D i nSi in materiez proportionnent f:
(finet.

A ... B : C i D.
Vol in numcris

4’. ... 8 : 3 l 6.
dopant quantitatem Â fifi [mon
re ad B, fieu: Cfè [Monod f1): *
12e! navreront 4. le buée" ednumec
mm 8 , [fout 3 ad 6: adeoque’ifla
quatuor (fi proportionaliu. l

*, .3 .I°- Ü-



                                                                     

Explicatio Notamm.

Io.
Litera X mm damons punfii:

utrinque notera bot mode . x - g
figmfioat multzpliootionem : ut fi
ocourrat A -x- B , defignat A
fer B multiplicandum efle. ut de
fiat reflangulum dB. Bode»: mode l
4. - x . 8. fignifimt 4.4e6ere mal.-
tiplimri per 8 : que tomer; mu].-
tiplimtio mon .femper ubfolvitur .
ut doreur poteur ex quarrant malt
tiplioatione aliquod produâîum fit .

generotum.

il.
Nota D, cujus Mania lutera

fient æquuliu. fignifieat Quadra- ,
tum; ut Ü dB idem efl a: âm-

aratum dB. . I
124

Nota C], cujus lofera flint in-
æquolià , denotat Tamllelogramr
mum Reflougulum, «ce! [implici-

r v ’ Ier

. ;.-&;



                                                                     

ExplicatioNotarum.
ter Reflungrilum; ut fi «une:
.501), idem ’en’t M Refiugu-

[un v .1 3. , lNota J fignifieut redirent olé.
cujus quantitati: 5 ut J dB. de-
rme: ex dB extrabandum (Je r4-

i dirent: fimiliter J moult, ut ex
I 2 extrabatur radine . que non a-
liter quem per J l 2 defignatur.

14..

In demonflmtionibue non pour;
ri: quedam litere oecurrunt , iu-
fm je invitent feripte. ou": [me
intermedia 5 quad ubique in germe
ligmfimt inferioru luperioriouref-
je æqualiu 5 a: proinde inferiora i
in [arum [uperiorum efle f ubjhïuerr-
da a: ufurpondo: quemadmodum
hoc infime etiam www: ad
demonflmtionem Calas 3. Tro-
pâfil-Igf. Il]. 1d quod efiam in
frape . 36.111. probe nommons u

1.



                                                                     

Explicatio Notarun’IJ

Similiter in Y’raportioniburboe
rabfer’vandunr efl bene , ’quando

une quentitas ealloeatur [upra a.
liant : tune inferiorern legandam
efi pro juperiori, mm lupponan-

.tur inter [e agneler e302: Exemplo
. fit demanjîratio. propofitiani: 3, V1.
- que efl’ pag.4.u. que fie baaet. v

Tri. Z --- Tri X 2 AEfBC.
’ ièuY.
dieendum dl Triangulutu Z [à ba-
bet ad Triangulum X boa efl Trian-
gulum I: [tout bafi: AE [e bubet
ad bufin BC.

15° .
. Tra eitnfionibm marginalibue’
natandum primant numerum mi-

, ,norem fignifieare propofitianem ,
i jeeunu’um fiera majorent denamre
librum: ut 4.. Il]. quantum l pro. -
pafz’tionem Libri terni dieit : Üfia

ferra in omnibus «au

a. U4

à "Hi -A anima



                                                                     

’t E U. ’

unau-amurais. ’ i’
’ i

« mOdo mercatqu tillas cogni;
.’ tic; uæ’càt.vc’ertisq& indu;

bitatisdedu a rinc’ipiis’,omnen’i

vcl leviflîmæ izbitationis difcuç
tir nebùlam; -Mathematicæ pro; -
cul dubio difciplinæ’ maxime tutu
jure hoc fibi’vendicant nomen’.

CVm fcicnti’æbomcn (and; i

5 Cum’cnim in au; difciplinis tam
fæpe-de conclufionibus non aliarn
0b caufam quart: ’ptincipiorum
ambiguitatcm contentionis ferra 5
reciprocctun Mathématicæ ’vcl
oh hoc folum illis palmant prai-
ripiunt . quad .conclufioncs 0E.
forant. non ex Irerifimilibus 8:
airenfu’m emmidi’cantibus . .fcçîëi’t

fimpliciflimis8tîinconcfufiis créatif
fias principiis.’ (and cnimf cerné



                                                                     

ï q, Extensions à ’ ,
tudîni 8: -- vcritatis i propagationi .
plagia contrarium, quam in ali- i
cujus materiæ’ïpertraétationc .do

varia 8c nunquam fore (ibi fimie
li Voeum fignificationc (sapins to-
petita difputatio P (and nos in
majorcm cite; conclufioncs deji-
çit fluétuationçm. quam .fi illas
flipotflrùamus’ afièrtionibus eut,
tomera afl’umtis, aut non proba-
çis? quorum unutn fi çantingat a I

mime rçcedentcs in turpifiî,
mon"; incidimus errorcm 5 quad
fi veto altcrius fçmitæ premcntcs

chüigia vcritatcm alfequimur .
non firmum nofirum ratiocinium
122d cqfum nos c0 dcduxiifc cette .
cortius cnxiflitnandum en. ,

A quo duplici vitio Mathieu
mariai foie omnino præflitcrunt
liberos 5 tutu Dcfinitionum fun-
1mm. clarine: amena vocabula-
rum 8e ter-minorant . quos in de.

r ’monflrationum, progrcfl’u adqhi-

laças. alanguissant solitude: I

» ’ i tu!!!



                                                                     

LIBEKÏPKIM’M.’ g

tum præmifforum .Axiomatum
evidentia 8c naturali cettitudind
firmiifimuin r demOnfltjat’ionibu!
fubflruendo fundamentum. ’ * Î

’ Hinc’cfi guod Radia Matheâ
matica, ex prim’is’ise fimp’liciflîa’ .y

mis emcrgcntia principiis rad nm
fublime perfcétionis magma:

I proveâa cerner: licet. Hinc en: ’ i
quad illæ fëqient’iæ. que: in fuoÎ

initiés: quafi nativitatis momenn
to buttai repereôt pulvercmlam-

’ ben: videntur. refléta terra pet
l aeremvolitantes, ad ipfum (la?

hlm» aficndant . illiusque aliis’ina
accefla arcan’a inwncuflîs alcali
fui rubjic’iam logibu’s. L -

Horurn autcm Principiorum I
quibus rota Mathefis ortum . pro-
grcfl’um 5 oinncmquc qua cmïa
net cvidcntiam acceptam refera
te debct, genet: flint tria: Ded
finitions; Pomme.- Axiomatag et

"A a 1,93m



                                                                     

à; v .-, Ennemis-w .7
’-D’ a a in; frit o une;

nulle. k j , .. ..-- Facile. contipimns. tale punâum in
regain nature minime dari. unicquid
min; adASpliritu’m referturaue
id corpus : .nemo lantem facile .fibi par
ruadebit (dans. Mathematica. Spiri-
tùni aut tes Timbales ce omni matai:
futaines pro un fübjeÉto affamer-e," cum

agat de corpore quatenus menfuram 8c et!
alia. c’orpora proportiOnem’ aliquame ode

mini: g underp’atetzonme punétum quan-

jtlngÏS 9mm QOQCîpiatur , pertineœ ad
i ’ cgtpug , elfe ipium qorpus 8e arque ac cor-

punnnarn admittere dimenfionemq, le.
longit’udinem’iatitiidinèm. 85 profundîta-

rem :34 licet enim punâa poffint occurrere
and minuta V," ne flatum dimenfion’um

7,,» .

aéc’uraradîfiinâio’ve’iintenfifiîmærm feu; i V

fûumz fallait aciem , ’longius tamen paten-

temwim noflmum c itationem non et":
- fugipnç , [çum fariner m illis defiinguerc

jicentc ï Rem dextram a Quint: 5. .fuperio-
rem a inferior’îl "

Si veto ab illis punais in nofira co-

H ’ ,7 r A”. j - 8b

3,: «vfl’unflurnnefl i. euju: par. *



                                                                     

L1 un: hmm. ç
nation: trimm mm dimenfionem ab.
Irahamus, eamque lice; mis proprîam.

a; rempainhæremem 5 înülis non con-

fideremus 5 obtinemus punâa Mahon
matîca; quïzvad (enfum nofirum relata
acutifEmæ acus imprefl’o vefiigio aliquos
mode defignari’pofl’unt 5 in quo feulas

dubium :relinquunt 5 uttum’iongitudo la-
titudinem fuperet nec ne 5- an verolnitu-
de longitudinem excedat .: de utrum qu:-
iibet ex bis profunditate fit major.

3 a. Lima me longitude latitu-

dini: enfers. . .
z

Quemadmodum a parte rei mm au:
tut ç puntfælum .omni I prorfus idimenfiône

carcans, in necdatur lima longitudinis
tantum capa; :quare etiam pet abfirao’

’ &ionçm in linea imam tantum’confide.
ramas dimenfionem feCundum ’longîtu- .
dînem, fepoiira latitudine cuin profun-
ditate. ,Ad cujus t .confidcratidnîs imita-

tionem in murmurai vitæ un uhlan, réf

. . . A 5 r * -



                                                                     

. C

a .rEncnrbra "
bu: amenfurandis folummodo appliquie-
mus fecundum langitudinem .5 reliqnis
dimenfionibus in latitudinem 8x profundi-

tatemvnegleâtis. g , -
Catcrum lineæ generatîonem hoc

mode concipete licet. Si’confideremu:
pu’nêtum quoddam in aliquo loco con-
fiitutum inde moveri incipete ; ita ne
motus fui vifibile relinquat vefiigium;
illud nabis exhibebit lincam hoc mode

genetatama il hV Qxia autem illud punâum ab uno’io-

ce ad alium moveri pareil Ive! pet viam
reâam vel pet curvam, utividete cil in
lineis A3. C77D 5 inde oriturlineæ di-
vifio in Reâam vel Cutvam. ’

3. Line: auteur. ternirai fient
purifie; ’ i

Hoc facile intelligitur ex liriez jam
allata generatione; quad nimirum idem’
illud punâum quad in’ptineipio fui me;

tus erat in loco A vel C 5 in fine pet-
yepiat ac fnbfifiat in loco B vel D. » -

4.. Lima rafla e!) a a!!! w ’9’? 1

un internat roufle.l h .1 a L N



                                                                     

LaunPatMus; a
’ ’Vel cujus purifia extrema chambrant

. mania media, I ’t . .iVel minimaearum, quæ: punâoad a
» panama: duçi palliant. Juana Archime-

dam. . . ’i Ex quibus perdefinitiones contrarias’
facile! innotefcit quænam fitLinea cana.

f. Superficie: e]? que langitu.
dinern latitudinemque tantum [J45

. n

B . , , . c
Sicut non danu- pnnâum cum’nullal; a

nec linea cura una tantum dimenfione,
fic etiama parte rei non datur fuperficies
cum duabuà 5. le. longitudine 8e latitu- ’-
dinetantum, (eclufa profimditate , qu;
îdcirco aoûta tamum cogitandimodo a
teliquis regarnit: a; in çorpore non con-

lideratutr- Suv



                                                                     

:8 .9; Ruer. rani ,-
l Spperficiei autem genemtionem bac

Uretione concipere poiTnmu’s.** j
’ Cogitemus punâum A verras partes
inferiores motum deferipfiile lineam re-
âam IAB; deinde candeur iinearn A8
moveri intipere lutins pattes dextres,
douce litiez; AB perveniat ad locum DC.
Patet iPto matu pun&um’A defcripfifïe
lineam AD, . 8: panant!) B lineam BC 5
quemadmodum etiam omniàpunâa in-
termedia litiez AB ruas lineas’ defcrip;
fille concipiendnmeftt utexitalî mon:
liriez 4A3 gencrata fit Sugerficies .
ABCD. "M "’"°"

I 6. I" Superficiei 4mm Ëxtrema

fient liriez. i
Quod facile innetefeie-ex’illis que: a

bitta fuperficiei generationem mode di-

a: font. t . *memadmodum autem ange: pro di-
I verra motus via vidimus lineam germa-
. riautReé’tam auteurvatn; code criatn

mode ,per diverfutn lineæmotum fu-
pctfitics .dcfctibitut aut Refta feu Plana

4

en: (.Çutvag 4 . .
.7 T12;

«-2



                                                                     

7

L r on; 1’311?sz us; ’ 79

’ 7L T14n4-’[ap;;figi;1.è,a.;.ëua

en æquoluesinterjeeetreëîar’.’f -

Que ante: de lineà’reâaldiâa flint": v
fimiliterhic applicari-pofimt.’ ’ w 7m

Hîn’c’null’o negot’io intelligitur qua-f

5 mmlitfitperficies entra. r -* l l

- 8; A, Plume autemïvungulu:
dunrumnlinenrurn in plana fa ’
(no tangentium’ëo’ par; mineraient,

jacentium, alteriulv adulteraznjrh
clinatio. .:

j clonfiituendutn angulum .planum
[en angulum in fuperfieie’, requmtur. 3

1. Utduælineæ le mutuotangant. A
B «- a. Ut.



                                                                     

’56 ,5. Encre 1 on s
2. Ut non jaceant inditeâutn, [cd

un: ad alteram infilinet." . ’Î
.Quemadmodumiutramque banc cons

ditionem cerner: lic’etvin angulo CAB r
obi du; fine; 5A6. ’AB 5 -fe-,invicem ’

iangentes in .punâo A, non jacent in
djrçetum , [ad ad fe mutuo inclinant.

Non autcm pauciores nec plut-es dune,
bus ad angulum planum exiguntur iineæ.’ ’

- Non pandores , quia (i unica ifia li-
me dividaturin duas, duæ me; fibi ja-
cobunt in direâum.5 id quad repugnat lie-j.

cumin: conditioni. ’ , i
"Non pintes, quia ex:gr:tertia Al) ,

fi cum reliquis in codem fit piano, none
unum [cd duos fadet angulos DAC.
CAB g fi veto fit extra plannm reliqua-
tum lineatum, non angulum faciet pla-
pum5 fed folidum, cujus Definitionem
Euclides libro x1. tradit.

Quel jam nature anguli plani confiflit
in duarnm linearum ad fe invicem incli-
natione 5 pater anguli alicujus quantitatem
non confiflere in majori vel minori lon-
gitudine lineatum: .fed tamtam in illa-
(un: m’ajori vel minoriinclinatione; duæ
enîm lineæ majores candem poilant ha;
b??? inclinations: mon «imbus minon-4

I v v i bush



                                                                     

. O
L 13”13. P9; nuas. if

bus , minime mutata  anguli qùantîtate;
v Dcînde notandum Gemma-as ad du

.fignandum aligneur angulum.tres adhi:
bcre literas , qua’rum media panât!!!)
denctat ad quod lima: angulum Conflit,
mates cancanant. Ut ad denominam
dam angulum qui ad punâum A, con- l
flituituraduabuslineis AC. AB. fcribin
fur: angulus CAB : vel ab. alter: parte
angulus DAC cf! qui in panât: A fi;

alineis AD. AC.  - Nos autcm brcvîratîs la: Parfpîcuîtatîs

. gracia "in faqucnçîbas non femcl loco-
trium literarum angarie .dcfigmndo adhi-
bcm’usk unam îpfi lnfcrîptam.

I Utad nominandum àrïgulum DACJ
efieremus angulum P. fic etîam loco and
guliA CAB faibemus augulum- 05

9. Cam un»: tonifiante: a)»:
galant lime fumât refit. "me
lima: appellatur (malus.

Accedi’t Euclides àd anouli dîvîfionëmx

Supra vidimus lincarurrf’âuo cire genet: 9

feilîcet filas effe vel méta; , vel çurvgs.

4 - mita antem illæ tribus divcrfis mêdisl
99mm: conjungî, [et ,ch rafla mm kF

.v .; B . au



                                                                     

in I 4 .EucLJDISn "
a: :’ ,ch refila Cam curva; velum: emmi

, «un; hinc miam tria oriuntur- angule-

mm germa. A v’ Primus quîppe cafus fuppeditatangu-r 
mm rcâîlineum , cujusv Dcfinîtioncm

. bic tradic Euclides.   1 4   .
Asecundus calus nabis dal: an ulum

mîxtilineum ,. cujus mentionem 218mm
videmus in Libro III. .Tertius deniquë
(du: confiituit angulum curvilineum.

tu; Cam "(zéro rafla dB "au:
CÉD infiflem- duo: Angulas ABC:
213? æqùales’ inter jèfacit; Re-
flux eflflterque æqualium angula-

ium: à. infiflèm refla dB «vota-  
v tuf  ?erpendicül4ri: lima (Li-D.

mi infiflit. " ’

fugua 4mm Îdicù’ntùr mai;
gifla lincaABu’ .ipfg. ,CD in. dirçâq 15:5 .

glui. fi a » m.



                                                                     

V»

L11 nnkzPa 1mm. g;
v infifiit, ut. ab un: parte hon magîs incli-

ner» verfuà .BC quam ab 1km parte ver-

fus BD ; 1. u. Oètufusnngu-laleBC :fl.
qui relia 113C major w. 5

a,   a .. . 124m: 7mn 5’129;an .
ç rafioIABYJ miner efl. . -

Ïn tribus bifœ definîtîonibuà Euclide:

midi: ’ anguli reâilinei fubdivifionem
ctîtam a triplici  "natrum indinationîs
rma: qui: ab  attaque lumen! .efi æ.

qualis; vel ab ana parte major airera; vcl
ab un: parte miner alfcra: à: in Sche-
mge viderïcàefi,

  13L. ürniù: ejlquoâ àIimja:

ç]? achevai, .   . .  31 sa; ÏUèfi



                                                                     

14 T’Eiuc’Linïsk” 1* - f v
Utèùnâum lineæ: limez faperficîeig’

faPerficiescorforis. P. 41.: I ’

14.. figura plana efi [upérficitr
. plana, ana ’08! plurilm: [mais une

digue (erminata. u . ;
Cam fine: fiat vel*re&æ vel curvæ;

îHæquc tribus modis poflint coajungî;
, figuraram [31311111111] inde orinntar tres .

fpeciçs. i * »Curvîlincæ , qui val ana vel pluriBus
curvîs temünantur. .IInâ êerininatur cir-

culas , cujus definitionem Ratim tradit
Euclides. a

Mixtilîncæ, quæ partira, carvis pari
tîm reâis tcrminantur : hac pertinent
femîcîrcalus 8: fegmcntum Circali.

Reâilineæ qu: folis mais termina!» Ï
tar , que: comprehendant omnî; poly-
gona five regularia five’irrcgularia.

a 15.; Circulus, cf! figam plana
. [ab une lima cama 730F cam-

prebenfa, qua vomît" TerÏpbev  
fla: wigwam ab imo purifia (on
mm que infra figurant Il")! frai-3

. 1 ’ ’ :. . I ’4’

z



                                                                     

) I!.LII.EB.3P&IMDS. la;
Il ,’ mm: endente: refit 213,.
40124155110 inter le dryades
[ÉnÎÂ l ’ .  77 h . I;

ï proponîç’ Euclidesdefiaitîoaem .Cx’rà

culi jam defcripti , cujus delineatîenema
8K generàtioncm hoc mode concipere”
pommas. Dada fit quælibetjreôtla fine;
AB. cujus ana extremitas A ponatar imp-
mon 8c afin plane; alter: veroeextreJ
mitas B cum ton Ilinea movcatur cirez
punâam A, parlota AD. ’AE. AC.
AF , doncetandem redcat adnlocum;
AB. amie movcri cœperat: ifia linea

V A3 hâc cîlrçumdaôtione defcribet oit.

calum BDECF. ËEx que defcriptîonis forma pater
cames Radios cajuslibet Circuli eHein-Î
ce: fe æquales: cum Huez AH, cujus.

r circummlutio circule maman-die; p9:

. - ’ «me [ a



                                                                     

16 x2 IIEuctxmn m
and: 106:, IAD. A154: A028: Gmîlîâ
tranfiit ,v-,adeoque.. pubflgam’th fait ali. -
quandg’ in panais D. E. C. &c. adam-H
qaeh’neæ AD. AE AC. faut æqualef

cidemlîneæ AB. I. i a I
Hinc jam’ïtiàm immodintc fequîtür

o’mnia ,panëfa circumfere’mjæ DCFB
æqualîter; difiare a ’ pané:th "A; l.

. 16. 111M autan: piaffant d
centrant circflli-dicitür.

17; Œidrheter Circulîefl’refia

.quædam BC. per Centra»: A due
fia , Ô’mtinque in pnhflis B; C.’
perçMeriâ terminâtes quæâ Cir-

culum bifarim fini, Ï

aUt une: înï Cîrculo dam ïfit’Diamea

ter du: requîrantur candîtiOnes.

l e I.  Ut.tranfeat pet centmm;
- .II. Il: ab atraque parte mmînetur

in Peripherîa. I . . . ’
"Adeaqueomnîà linga; hanta: nul-

lam au: tamtam anàm habenà’ conditio-a

mm , Diamaer dici nullo mode pareil.
a e CæcerutnDiametxum circalam «livide- -

’ a ’ f0



                                                                     

erm; Pilaf Mus. à] ’
te bifarîam pater ex eo quad tranfeat
pet Circuli punâuni, queue: omnibus 
medium dt : quia Teintes efl medium
omnium Dîametromm qua: in Circule
duci gaffant.

Sequitur jam [manda (pecîes figura

mm, nempe mixtilinez. v -
18. Semicirculu: daim: BDE

CAB efl figura, que contineth
[ab Œiametro BC. Û dimidiz
tirmwlermtia BŒEC.

19; Segmentum circuli efl figu-
raqut continente [ab qudzbet un
fia circulalinfcripm (’7’, défi-ME

peripberia. . ’ ’ v g
Segxùentum, ordure femîcîrcaÎoç eft

o duplex , ’vel mains Scmicixculo-, vel

minus. ’ ’ . ,Segmentum mains et! illud in quo re-

pentur centrum. -
Segmentum minus efi: illud quod cm4

tram non cantiner. .Nana Euclides aggreditur tertiam
a cîem églefin reâilineamm.

l C :0. R,-



                                                                     

41.5 Enfants:
2o. Reflilinez figure fia); qu;

[ab "(fis hm: commenta".

Difiînguuntur autem rurfas hæ figu-
ra: retînmes: in tresfpecies; vcl enim
funt Trilateræ; voichladrilaterœ; vel
Maltiiateræ.-

n. Trilçztem quidam figura
jam, que [ab tribun ’

22. Æaarilatem «me gaz: [a6

gagman »23. Maltilateræ deniqae que
[gaplmiâas qaam quatuor refila

"pamprehenduatar. *»

"Geuerali vocabulo hæ diçuntur Multi-
latcræ au infinitum nominam evitandain

multituwdincm. ., II Jan) cum Egararum reâilinearum pri-
mam fpeciem cbni’cituant figura: Trib-
tcræ, (ça vulgo fic idiâa Triangula ,
illorum divifionem proponit Euclides,
petitam ex confideratiorie tum laterum a
tum augulptam . quorum numerus (ut
a à?! sa??? figura. rçfiîlîneis) dt.

g z - 95??!



                                                                     

Li une. En. 114’115.” , a;
équalis: quippe triangaluai un (comi-
xïét Magali» qüot laiera;  

Triangulam. refpeâu iatettim et! tria;
5 plex; Æquiiaterum, Ifofceles, a: Sca-

lenum. u » .
14;. Îrîaagalttm maharani

Ü? a 411041714 (attira Kawa: aqaaliag

1 551 ’Ïflafcalè: nanan. t aod and

tamtam baba: 4’an gaga. 116; l a

un i 1

fié. au;



                                                                     

au . Quant-5.;
26. Scaleaam deniqaeqaaatfia

flagada: baba: lama.

- G

ne. 2*
SceandaTriangulotum divifio pro fun- ,

(lamento habet ,tres- angulorum fpecies 5
[c :.re&um,obçufum a: acutum; bine enim
Triangulum ,flividiturin Reâangulum a
Obtafangalum, 8: Acutanguluma

V .137 - Triangulam raflangalam elî,

and anam baht angalam raflant

. A



                                                                     

L 1 aux Pa. 1 agis; . a”
.28. Obtafangalam dl , 41min.

baba: angalmn CÎDE nana
film ideflmzjarmrçéîaai W a.

29. Avatangalamldèniqnaeqaad
tr:.r angal0: F. G. H. babel 36761
tu. 1.70: (fi. minores-rafla.-

G ’11 ’
Sequitur jam feeunda fpecies figuraJ

mm reâilinearam : failicet Figuræ (and
drilateræ. Hæ autem ab Euclide ruent
fentur quinque z. andratum : Figura al-

. tera parte iongior -, Rhombus; Kilom-
. imides; ô: Trapezia.

30. . www» (Il. :qu a,
quilateram fié "anglaisa, .

9v.

C3 131.2414,



                                                                     

a a: .Eucnims -
, 31. «literaw parte langiar fêtai-3;
ni a? , gaz raflangïala quidam, a! i

1 (gatlateranar) ([1. v ’

i

32. Rbolhéil: afim, gite" a: ,.
,qailatera gaidem raflangald i’

mefl; w ..,3 .

I 3’3. Rhmôaide: cf), que aidé
«perfa à laura à angala: æqaalia’

inter le habens , neqae agailatera
 a]? , mais: raflangala." ’ -

A
y i fifi;



                                                                     

Limanf erMus. a;
34.. Trapezia deniqae dirantar

relique figura quadrillaient,  , que
ad nullamvx quatuor præcedentis; i
au: referri paflînt.

35. En?! lima parallelæ lès
tqaidiflantes AB. CÎD lard, que!
in codent plana exiflmtmé- Infim-
qae in infinitam pradafiæ, adam-
dem diflantîam a fè inviter» ma-

nant "mon: 5 ideoqaek flanqua";
FQ’K’Wffmà i i

p
A

z A; Bç 1)Non omnes Huez- ,L qu: attaquant
encartant b, Panna; dicçndç fana; .

’ - - 6m?!



                                                                     

724 ’- E u c L I a I a l
cum dentur lineæ , quæ lice: limul in in-
finitum producantur, ira ut ad le mutuo
in infinitum magis ac magis accedanti,

nain tamen concurrent; ut Hyper-
bola 8: reâa linea ; Conchoia 8c ma:
linea; Du: æquales Parabolæ circa eau-.
dem Diametrum: quæ idcitco nequa-
quam dicenidiæ flint parallelæ. .-

Unde facile manifefium evadit ad na;
tanin parallelifmi neceflario requiri æ.-
qualcm ab omni parte difiantiam: quafn
conditionem ab Euclide omiflam nos

» cum celeberrimo Tacqueto adjecimus.
Cæterum linearum patallelarum , qua;

Euclides ut jam defcriptas confiderat ,
generationem si delineationem duobus
modis concipere Poflumus.

[F



                                                                     

L nanar Plu Maïs. la;
sPRI’Mus I’Moo’usr

Ponamus lineam.CA perpendiculagîu

ter infiliere lineæ AB ,’ ut angulus CAB
fit refilas; deinde cogitemuslineam CA ,
ana fuâ cxtremitate moveriluperlineam
AB , ut femper ipfi maneat- perpendicul-
latis ; li jam linea CA hoc fuo motu per-

I -veaerit in DE, punâum C defcriptam
relia net lineam CD , quæ -nunquam
pote ’magiarecedeœalinea A8, necad »

[îpfam propias accedere, cum linea AC
darante fac motu fempcr fixait eadem a:
filai æqualisi: adeoquclinea ÇD in omni-
bus fuis punais manet cum AB in ea-
dem difiantia, ée li me motus liacæ
CA- in infinitum damer , etiam linea -
CD in infinitum ab AB difiatet, fiadeo-

ne nunquam cum illa concurreret: un-
e jam certo concluderc licet lineam CD

hoc modo generatam lineæ AB ellè palu

rallelam. . a , v IDeinde cum jam confie: lineam CD
non-polie magis in 1an panifia ad li-
neam AB accedere au: ab illa reqedexe.
quarn in alio, fequitur lineam CD ado
limas CF, CA habcreæ alem inclina-
tionem. adeoque pet de nirionem Paf:

I c - A D - A N pend V



                                                                     

5’36 . fiait nazes .ï
dauba! marlin!) Dcêefïmâmn; 5

rgrenatequalem angulo CAB uipolîtus cil:
tanins: adeoqueduœangjos inœriores
ACD. CAB fimulLl’umtos elfe æquales
daobus mais. Id quod’ nanan .paraliela-

mm AB. CD haï: rationedcfcrigtarum
anino requint. I

a SacaNaus Mo pas;
" Ac! liner KL puuâum A concipiaJ
un fafia linea AC perpendicularis, (la?
licet in infinitum prodacatar, nunquam
inclinationem quam ad AKi, AL habee
fille autem manque ’æqualis efi)

» a cum



                                                                     

L 1 au. En: mus; 5:7
tu: marli quantum: son in maigri val
,mînbtîlinearam. .lougitudine ,. (cd in

n majoriyelt minori inclination; confifiat.
l Deinldé exalio guanine B ce if.
temus and lineam Pqpeudicùiarem
quæwëüàm me: infinite’èinoüabaàm, nun-

qumn»alianiagquirefiincfimgimda illà
quam jam haha adlûfeas 43K. Km m si

t Cam jam linea AC in infinitum pro-
daâa non ppfiitafcendere verfus [HPCÀ
riora nec defceadeae ’ bien: afi-
militer lineaB D etiam in infinitum con-
tinuata nec aldol-a nec demjflîora petere v
pofiit , necbflaniorfequitux ifias lineas

AC. BD MF eaudem af: invicem difianniamnggggncurrere polio
unquam; üeoqiœ jam me definitiq-

. nem illas elfe parallelas.

gaWarzi’llelagi’aÎmha’in iefl fi;

quaawww hm appfl
aubina Mallaüfia «(de
dlfldntia. , A". fifi; L. .3)

37. Cam «me inparallelogramma
ŒiameterBD Jaffa faerit , daz-
qae "en: CF. .HKlateriaa: p41 a
mile]; [crantes îDiametram in a;



                                                                     

28". 4 «lEïlcnîlnls a I .Î

I au codemqae-panflo G," liant pa-
ïallelagrarzgmanidiflribatam 3]?! in «
âaataar Harailglagramma -,Ï( il a pei- ’

’ au; .îDia’nietl-efïmn trapfiflgjjcil;
«16-.GE,;-4P12:ËIêatunièaaaWn- 4

j tu, eawxlqaæîraifla lamentera.
canfiflant .ZgatfilE. CKi .. v A;
- nua-3L1: a; DE i v ’.

on: 513531’

E

.’ v Pavois L 133’146

:51; Y’lfialetarÏ a quoW:panfiq,
:4 ad qaadnirpaaflm B rafla»;
(imam 4B datera. - i . s



                                                                     

L 1 1:1an unaus. 2,9
a. Et terminatang "and 4B

. in coatiaamiefla [radiaire in C,

I a. . - ..à S W .- i Hg v... .. . - a. .- z. .à , . N x. . . P4 x . L,- Â wBI ». cl.’ Î. a .. 1’

v 1 aNi ,. fic, ,, ,j’ m1. n. A U [thaï l .. A
* V ’ 3. fit graciais-remâMb que;

, fiançât? dB. 40.6450. 4E,
circulant delcriêere. i

N .



                                                                     

i904 imamats. .: fi
ï; A a" . H ’’ -,. .Açx. 1..O-.’4..4«.;ïî;.4r:. , j

1. Que au: eider); æqaaliaj ’
t5 and: 1m. ...cq.ua.2ia..,,

in. Si agaaliaa: æqaalîaiada
114mm , tata nant æqaalia.

.2 g 3..Î-;Sïxabxjdgaalilsns uâqaqlia

JeMM,"-ï Miami
lqmlido . aux;

4. Siingqaalibq: æëaalia de

jeôla fini gaza f t” attifa»

I x .l .5:1 SVàbjnæqaalt ne [4’14

q 1141 a j Il:6. En rqafik’ùfint da-
pliait: g inhalé lavandin.

euh . . Max a. Idem intelligendum de triplicibus;
guadruplicibus, quintupliicibus &lic in-

PÊnîFWns * 7 i "
.0. ç . lk r

7. Et



                                                                     

Laan«Pn nias. ’ 3g

7°-*::..EH"*"-4W«fièaë.die

midia , aux fion: fluait),

Nec hoc axioma le tantum refiringît

ad partes ledetiamiu tertiis ,
Puartis, in quugtis 8: fic portoiniaiiuitum
aam babel: verimem.

t 8.. gaz congruant fibtmatao,
inter fi fait; agada.- *

l” Si primo concipiamus lineam DE
fiiperim nil’rneszB , itautpunâ’aex-
mm: . -A.ut»&E. B. coïncidant; li-
miiiter- dxmîa punâa intermedia une:
DE correfpondeant omnüaus mediisl
puuêtis lima: A8,procertohincall’erere
palliums lineam DE clic æqualem lie
ne: AB: quia omnes partes lineæ DE
examullim conveniunt cum omnibus par-J

tibuslineæ, AB. ’ v

pelade ’



                                                                     

"32D n’y Euctim’rurï’

Deinde fait qualibet inclinatione ad
lineæ AB punàum A ducaturlinea AC:
fi jam ad liriez DE punâum D duca-
tur linea DE, itautinclinatiolineæ DE
ad lineam DE , fit æqualis vel fimilis in-
clinatiOni lineæ AC ad lineam .AB: 84A
linea DF fit æqualislineæ AC. :.. 5; tain
angulas FDE fapcrimponatar angulo
CAB. omniacorrefpondebuntî: [ciliëet
liuea DE cum AB, inclinatio cum in-
clinatione, 8: linca DF cum AC. Adeo-
que jam non tantum lineæ .congruant (cd

&ahgulL I aSi denique ducatur reâa CB , ut 8:
FE , 8: ana figura DEF imponatar al:
tari ABC: jam etiam tertium latus FE
congrue: cum tertio latere CB; adeo-

- . . l queI



                                                                     

v fLr un: Palmas. 33
que totam triangulum DER congrue:
triangulo ARC : aride nucellarioiequitur
imam alteri elle æquale. .

V 9. Totamfiaaparte naja:
r o. (lamer angali raft? inter

i je jam agadas. . .
Il. Si in data: refilas. 116.;

’BD rafla A8 incidem immun:

t5 ad raflent partes angalos
" A? D, BA dauba: rabbi: mina-
- mfirciat 3 prodafia’duæ illæ r:-

ôïa tandem coïncident inter fi

ad en: parte: , ubifimt anguli
A. daàbas rcâisjminom’. -

Cam in hoc AxiOmate mentioneni
faciat "Euclides duarunx linearum coinci-

d demi: , a: duoruin interiorumlangulo-
nm , facilinegotio patct illud aliqunrno-
dorefpelftumhabere ad Defiaitioncm li.
aman: parallelaramJlapenias traditarn’f" -
tunique lama dcfiaitione nec coati: li? I

r E né:à .



                                                                     

3-4: x Encmnrs’
ne: incidens , nec .duo anguli interiorèa
cocufiant, fatendum ingenue’crit, hua.
jas Axiomatis lucem in primo intuitu non
appuiera tanta’m,quanta in præcedentibus

,fiatim affalât; imo quanta etiam’jn omni-

bus communibus fententiis requiritur. » x
V Quod lit veto in memoriam revacc-

mus (apra’ allatos modos generatîonis pa-

rallelarum , putamus inde haie Axionjati
multum alfandi poile claritatis. Sumatra:

En: Gt: fecundum. I l a

L .
Ibi quippc vidimas limas parallelas AC :Ï l

BD et rua natura a: gencrationis mode re-
quirere utduoanguli CAB. DBA (in: re-s
Çi, hac cfi filins parallelifmi non aliud elle
tunda’meatam gnan: Cam. angulus anus



                                                                     

. l

.L 1 un Plu Mus.
. ’iABD litreâus; (quod lemper fuppo- I

aimas) ut alter BACetiam fit reâus :. a-
. deoque ut-liuea AB perpendiculariter in

lineam ACrCadens etiam lit perpendicu-I

luis ad alteram BD. . v
’ . Si jam ex panâo- Ainfralineam AC
ducatur alia quælibet ne. AE; ira ut an-
giflas BAR, lit miner refile : illa accel-

’ lario li producatur magisac margis debet
recedere abiAC: quia alias deberct aut
elle parallela ïpli AC , au: iterum in alio -
punâo cumipla concurrere: non prias,

èquia habet punâum A commune adeo-
que in illo concidunt ; non pofierius
quia tum duæ reélæ lpatium comprehen-
derent , quod repagnat Axiomi lequenti.

Cum manifefium nunc litlineam AE
magis ac magis recedere ab AC , etiam
pater illud non polie fieri nili illa. magis
ac magie appropinquet ad alteram arai-
lelam BD; quad ramen in infinit’ m abl-
que concurfu fieri minime pollibile cil;
r enim unias lineæ punâum A abalterius

vlineæ punâo E ad quamlibet dillantiam
remotum elle concipîamus; 8: a purifia
1A verlus E ducere incipiamus lineam ali-’

,quambrevem; illa fi producatur, arien:
au? il! AC Amagis ac margis recédai

a. i « j à E a. Ï me



                                                                     

n .56 .EuCLiDrsJ
flaccfl’ario ad .pdnéîmm E mugis ne un;

gis accéder, dançc tandem porto pro-
duâa ’per’illud punânm E Iranien.

n Si enim impoflîbik: fit mîpet E tran-
fcat, e duobus unum vcmm ,cfl’; au: a
imitât) A. ad E. non pofle dudïincam"
mâtina . quad repugnatPofiulatozprimo»:
au! lincam A13. , fi quam proxime ad
punàum E pervenerit , naliorfum fe de,
terminarcadeoquc fc fleâerc; quod non
Potefi efle nifi ex rc&a fiat curva: quad
mm cit contra H pothcfin.
v Duætamen a hue dîfcuticndæ mitant

difficultatcs , qu: linearum AE. BD ne-
œflàrium vacillarenfaciàm’concurfum.

. ’ Prima en, quad ’Hyperbola 8: rafla;
n (louchois 8: méta , du: l’arabe]; squa-

les cirez ramdam êiametrum , fimul in -
infinitum produâæ nunquam coucurrant.

QI: ramer: dîfiicultas cvanefcit fi con-
,fideremus illas Encadre extra geais lî- -
acarum, de quibus agit Euclides in hoc
Axiomate; qxpreflëcnim rantumioqui- n ’
turdelineisrcâis; cum Alfymptoti fin: n
gramen: ahan) en; limais minis.

Altera difliCaltas aritur ex vClariflîmî

Betçiniduabus manda Aphr. 3. a: Æ-
«ratio Tom. ’I. gang. 354..) qua: lice: in-

v , semas



                                                                     

l

Lunp-annns.’ .7 gy V
ternes un and: daubas mais minores fia. I

dam , 1 prèducantu’r 1talma banqua:

coïncidant. V  
Sud nu hoc nèflfi Admis evîden-

tîàm a: Véritaœmihbefaâareîpotefi. Cum

ifiæ, lineæ non .fimplicirer foutanquam:
pomélo Id puaàum, foc! cum «traqua-
dam condition, icilicet .adjunôta Pro; n
portione producantur. Œœ proportio-
nnlis .lirrenmm proclama hic» nullam
omninoîhàbetïlocum. -

U 1 2. En rifla: fiait"); mon

comprehendunt. l .
1;. on»; tout»: efl æquak

ammbu: finis partibus o filmol-

fiçmptisg ’ i
Quonîam majorî; perfpicnîtatîs oratîa

Mathematicis in, more pofitum c ,n ut *
yetitates qua: demonflzrandas fufcipiunç,
dilünâis a (c mvîcèm compleâantur pro-

 pofitionibuso ; notandum cit hafce propo-
fitionçs dividî in Problcmata a: Thcoreé .

mata, A .Problema dl proPofitîoînqua aliquîcl

’ * » E 3 P"-...



                                                                     

38 n «Enfin-r3!
à pmponîturneflîciendum,’& conclufionîs ’

formula femper talis cft: ngdcm fi- . ’
. cicndnm. »

Thco’rema CR prôpofifîo in qua pro-

’prîetas quædam zut verîtas de aiiqua on:

jam. faâa ,8; in figura jam confiruêta,
Vproponitur demonfiranda : 8l conchiio-
nis’formula fempcrfiflz. Quod-crat de-

monflrandum. n aCordllarium efl: confectarîum quad ex ’

fifi: jam demonfiracione .tanquam lu-
crum aliquod colligitur. - o

Lemma cil demonfiratîo præmiflæ ali-
, kujus, ut qaæfitî demonfiratio clarior 

evadaç 8; brevior.

’ PROPOSITIO. I. x
nabi. 1.. super 114:4 "au terminant A]! "ingu-

. V hlm cqgalgtcram conflituere.

1

t

, ê

K



                                                                     

x n L mais. erMîis.
CONSTRÙCÏIQ. .

Z I. Centra A radio , ald’é- non. 3."
.fcribc circùlum BGE.

II. Centro B , codcm radio.
BA, adefcribc circulum ACF.

3. Ex punc’lo interfeétionis

J

. C b ducrcâas CAICB. bPoRu. ’
Dico triangùlum A’BC effe æ-

quilatcrum; " ’ ,
n A :1"DEMONSTRÂTIO.

VAR noà: n. :9 BC.
ü emmy.

.Elfgo. Ac au, 13C». d" am?

. oAdteoquç-V triànUgu’lnfn ABC et! I

  n - æquilàterum. (Æod eratrfacieq. and";

. »dumn- n l à .J’A’ÎD

- Pré;



                                                                     

V . (4fl’ - .EULCI;.11)..;!,2 J

Paqposnrlo. IL
2:95 à: .V 441.114.)an punôîum. e4 dam ’

rafle BU «galant raflant A

,0"!!th .V ’ v I l

connnucno;
- 1. 0mm: a C agi-A méta

m9? -CA.- ,
N” à o à. Supei’CA l’fiattriangulum,

æquilatcrum’. CDA. .

.. . 3. Centto C. radio C3 de-
i ’01? fcribe1° circulu’m. .
«mon 4.. Latus DC 4 produc arque

. yad Circumfcrentiam in E.
  5M.» 5. Centra D radio DE e de:

[cube arcum circuli-EF.

x . 7 ’ 1 abc:
o

fi’fl-



                                                                     

’ ’Lrnzu. PKIM’us. g;
6. Dçniquc latus’ DA ç pro- cm. z;

ducufun’cadiflum arcum in F; . * ;
, Dico lincam .AF cire arqua;

lem datæBC.- 2g   i.
pEMONISÎR’ÀTÎOp-v

, æ g. A 23mn;  [3A sa DC. h. . 2:35 A

ÂF go CE. .i.
Atqui B0 a) CE.,.k. hmm.
Ergo AFÀ, æ BC. 1.". Q. E.F. NM

F ’ v rial.



                                                                     

D

4.1 ’ Eucnflnis- L

mon. un V ROPQSITIO. il]; . a.

Datis dauba: «Hi: banqua-4 i .
[ibid 4:5 ’30 ; de majori ŒC mi-
nori A équ’dem 72615201352 de-

tmberc. ,   ..
A. on,

ç ’14 3

CONVSTUCTIO.

’ 1. Ad lineæ’CBextremitatem

1.1. I. B. fub quolibet angulo a pono
i reEtam BD æqualem minori A.
mon; 2. Centra B radio BD l’de-

fcriboatcum circuli , feeantcm re-

° &am CB in E. ’
’ Dico lineam BE cfle saqua-
lem ipfi A. c

x. . i



                                                                     

un PLIM’us. a;
DvEMONSÎvaRA-rïo. 5 , ’

i «hâtant.   -’DE æ BDc.ifadii qui; mon, .
° ’ dem circuli;

AtquiA a) BD’d h dPer con.
firuétionem.

c.

Ego .BE æ A. d.. gamme ,

tuf , 25.61



                                                                     

in. 4 .E nomma.
PROiios’ITi’o.”IVÎ

31395 5. "si à; friangali: .4135. DEF;

Muîmjatuff d’3, .- 29’
413mm AC allai ’DF [Il lagmi:
Je’; "a; (9*Ïdnguli A. D i135: [4-

, imbus tamtam fin; æquale: 3E;-
.rît qudèue bÀzfiJÜËC æqùaliskElF

angulu: B grigné) E: du Un 6’

’ if]? F; 6? triangulum ABÇ «et 

quid: triangule I DEF.

A
DEM-ONSTRATIO.

CôncipiamiJs Triangulum
DEF fupcrimponi- triangule

4 ABÇ, in; ut’punétum cadac
in’

-fi



                                                                     

L13InnanniMus. l 47.
’in B , 8c latus ED fuper BA;

«lunés» 9911.3??? D-zpræcife câ-

detin A. qma latcraAB &DE
dantunsæ’qualiaœ - . - l

.Dcinde’latus DF’cadec’rupc: "

AC . qui: anguli BAC). EDF,
ponuntur anguilles,a - 1 v" :

Denique punélzume F ncceflâ-

, rio cadet in C, quia lacera AC. ,
r DF fun: æqualia. a

Ergo punél’uml’E idem cric

cum. B; 8c F cum C. Ergo li-
nez. EF copgruet cum AC , 3-. v
deoquc iplî erit.æqualis: 8c
omncs gnguli congruent. ut 8c

, ’tota.triàngula: quarcillæ fun: æ-
" guzla. Da

Q. E. D.



                                                                     

I

ça - AEuchu-g

, PROPOSITIOÀV; Il
Y M5 Ifiifieltlr Trianghlix Chai 4d i

bafi’n finit anguli A36. ACBin- k

1015 flint quilles. . a

l

RRÆPARATIOJ

Per prop: 9 fequentcm (quæ
ab hac non depëndet) mgulum
BAC diyide bifaciam rafla linca’

ègs i D E



                                                                     

Lifting. PRIMIJS. a;
DEMloNSTATIÇ. l c »

InTiiangulis ADB. A130.

Latus AB Jo AC. pet ipfum
- î triangùlum. . l
Latus AD ,, unique commune a,

deoquc fibiipfiæquale. ’

Angulus BAD. :0 CAD par con.

flruétioncm.- - I c
Ergo angulus ABD :0 ACD. ’

a Q. E.I»D. ML
couROLLlAR 111M 1.. l

: Oignetriangulum æquilaterum
en æquiangulum.

COR OLLARIUM II.’
Si in triangule Ifol’éele vel’æquilatcro;

ÀBC , linea AD bifccct angulum A , il- 
lia-cria!!! oppofitum latus BC bifariam di- I
Vldct; ut &jpfi BC perPcndicularis exit-j

Pao-

1 I e



                                                                     

"48 r fj Eu’ci 115’178»

"me VPndposziioÇ v1.»

inca? [à aqudlesfuerini;
laiera 41114415611: anguli;

c appafità .33.- AC. miam

imrfe mon cqualù.

DE’IMONSATRATIO.

Autefi AB 4 Ac.l
Au: CR AB o lAC.
Au: en: Alla) . AC.  ’

Ponatur l. A3 ’4 AC.
’ Abfcind’atur DE 30 AC, tum duâa
DC. cric in A lis DBC. ACE.

Latus DB1) AC. par confiruâfl
I V BC a) BC. leu comngunc.

l il L Angulus DBC I) ACE.

Ergo ont:a A lum DBCÇJJ Ale
ACE , (c: par: 8c totum; (lucdefl ab-
furdum ; adcoquc non potcfi elfe A3 4

AC. I i ’ e t
 Po;

si "langui? ARC;
n duo anguli ABC.ACB.  



                                                                     

L 1131-111 P511108. V49

Ponatur dcinde AB n AC.

, Ncc hoc pofrc elle eodcm
mode probatur ab AC ab-
fcindendo partcm æqüalcm

l lateriAB. * - L z

Adcoquc cum ncqucatefllc.

AB en AC. ’ u
Ncc AB AC.

A Ncccflârio cric AB..ao AC;

. 8C H O LI UDM.
Non mîus forfan quibuf-

dam 4 arridcbit demanllçratio
quam" inverfo parumpcr pro.-
pofitionum ordiuîe hoc l modo ’

proponcinus. Ï i

G , me.



                                                                     

50 A Eu-cnmu. T

Je

B D l C
’ v PR’ÆPARATIO.-Jr

, Angulum BAC, ut ante
divide bifariam refis. AD.

REMONSTRATIO, .
lutriangulis ADB.ADC.

Latus AD unique commune
(ibi ipG ca æquale. .

Angùlus B au C. pet propofi- r

rionem. I
Angulus BAD au CAB par
confiriJétioncm:

Ergo



                                                                     

Lilian Pn-tMusf 51
Ergo pcr 26 fequèntem .

(que: ab, hac non depcndct).
Latüs .413 æ AC, E. D. l

COROILLARIUMÏ- ;

Omnc h Triangulum æqui-
angulum cPc æquilatcrum.

l

G 2 V ,PI’Ô-



                                                                     

h I
v. 5:. .EUCLmis,

ïhcoi. 42

Pnopo s 11.10. V. Il.

Si a bien eÀB extreniitid-
’ tibia: A.’B. ’ ad damât alignai!

punfium C (luffa fiiefint duce
lima AC. ’26. extra illud Pinta
67mn L" nullum dahir alitai pun-
Ft’um, madquod ab A (9" B (1ms v

[me Infini datai , qu jam du;
521L: limai; .40. Tffint æqualex.



                                                                     

L1 Bila-R Bai-Mus. 53

DEMoNsruA-noL

Si tale punétum contendat Ad-
verfarius dari poilé : dabitur vel
extra vol intra triangulum ABC.
vol in alterutro laterum. e

Ponatur extra triangulum in D.
Duétâ CD. cric in triangule

ACD
Latus AC a) AD. juxta Ad-

verfarium. r i
l

Ergo angulus ACDao. ADC; a ,. 1,
qui eadcmlitera O infigniantur.
’ Deinde in triangulo BCD. I ,
Latus BC DE) BD. iterumjuxtai

Adv. ’ ï , .
kErgo angulus BCD 30 à BDC

qui eadcm litera P notentu-r. -
-. Jam angulus O, à parte fini-Ç:

, fin cit major angulo P4. aidextra L
veto minci 5 quad cil abfurdum.’

" 7 - "Ac.



                                                                     

3.14. V Eucnmis. ’ -
Acqui eadem demonflratio

obtinet in omnibus punEtis extra

triangulum. L .Ergo nullum omuino extra
triangulum data: talc punflum.
PonatuVr intra triangulum in D.

C

A,

A [Latus AC :n AD)juxta Ad-
lLatusBC a) BD. verfarium.

x

Ergo AC 4-CB I) AD A]. DE. il
contra fequemem Propof. n. quæ’ab
hac non dependct.

Cum jam eadcm demonilrzi-

. noms



                                                                     

(Liman. PnIMus. 55
tionis forma ipplicari poflît o.
mnibus punitif; intta triangulum

ABC. - * ’Sequitur nullum talc punôtum
intra illud dari.

Ponatur in alterutro laterum

V. e AC. BC. K A I,
Ncc ibi illud punétum poteil:

A inveniri, quia tum pars foret.
æqualis fuo toti contra AX. 9. .

- Ergo univerfim concludimus
extra punêtum C nullum omni-
no aliud dari poile . àd quod duæ
lineæ æqualesipfis AC. BC duci

qucant. (L E. D. v w

«Ci; A Pro?



                                                                     

56. 0 ïEucnr’Dïsi
P R0 no Vs l T l’o VIH.

s; duo tÏidflgflla .4135. FDEF

1m". "duo hmm 1173. AC. datchas 14-
teribus; D6. DE. «guzla 174*-
êecmt, altéra"; alt’m’frvt 5&5

èafin BC agnèle"; bafi EF.. 1114

Variant imgulum A angqu D æ-
qualcm. Méchant , fait quali-

l 6m ratifia contentum. A

, V A.AV a: ne
AAnÆDE En C
A DEMONSTRATIO. i

Triangulum ABC (aper-
VÏponaturipfi DEF, ira urba-
fis BC congruatbafi EF, tum

.. A: 24 il ’ Pun-



                                                                     

. Luna Prunus. 5775
.puné’tum A, cadet in D. se
latera AB. AC, congruent la-
teribus DE. EF. item àngu-j A
lus BAC congruetIangulo

V rEDF. Ergo ’erunt anguli i n ”

æquales. V .
’ Œod fi vero’Adverfàrius

’ contendat punôtum A cadere

extra D; tum Equeretur ex-
tra punâum D, dari aliucl
pu’nâum ,V ad quad abextre-

mitatibus E. F. lineæduæ polî-

fentduci quæ ipfis ED. BD
jam duâis cirent æquales;
quad cil abfurtlum.VV b tu. I,

H .Pltô-ÎVI.



                                                                     

58 v Ennui) u
l .PROPOS liTlo’ 1X.

un». ’45 Divin: Vanguluni "animant. BAC bift-

"Le
51.1.

HL .ErgoangulugbAFDCEAF. Q. F

« film faim.

CONSTRUCTIO.’
i. Ex lateribus AB , AC abfcinde

î partes æquales AD. AE. A
z. Super duâa DE conflituc btrian-

gulum æquilatcrum DEF.
g 3. Ducreétam 41?.

Dico illam bifariamdividcre angu-
lum BAC.

DEMONSTRATIÔ.
In Triangulis’ ADFAEF.

Latus AD æ AH )per conflruâia.
Latus DE 3) E1? ’nem: l
Latus’ JlF sa AF, quiautriquc com.

muue.

l

.4

.ll

l

i



                                                                     

"L un; PnlMus. 5,
COROLLARIÜM.

Bine pater merbodm daim aiguillat
5 [candi in qui" agate: 4.. 8. 16. en.

fingulds ruminant par": imam bifaritnn
dividende. ’ I ’ A

s c H a LV 1 v M.
renflamma propvfiiiànis ranjlruflio lm

mode in compendium Itdigi. -
I. In Minibus AB. Mg. fume arquait:

un. un. V iIl. Cenm’s Dà’E, quolibetumque u-

- lia defiribe duos «tu: fiinrerfiunmip F.
, l flamme "a; AF [galant BAC bifirabit.



                                                                     

in .’ Embruns.
Pkaposrtriofl X.

. un ç. 734M») raflant terminaient GH

S

l 1.1.

b 9.1.

bifariam ficaire.

CONSTR’UCTIO.

1. Super datai 6H confiitue ! trian;
gulum àquîlaterum GAH. A

z. Angulum A divide bifariam" b re-

&a AP. Ï .Dico ilIam lineam dividcrc bi-

fariam. A i t
DEMONSTRATIO.

InTrîangulis AIGLAIH. .
i tLatus GA æ HA. pet confirai

&ianem. I i par» V



                                                                     

LI-BER’PRIMUS. 61-

Latus AI sa .AI, feu utriquecaxnf

mime. ’ i V I
Angulus GAI I) BAI. pet con-

firuflionem. 1 IErgo cBafis G1 g) 1H: adeaque liner: c 4’1-
GH feâa cit bifariam. Q. E. F.

Vacation.
. Raja: ope;-f’ in... V-V urinai: "in!"

"le c]! impen-
diam.

Centris G à

. ’ H , cqu-ali n-
. A . dia utrinque de;

, I. A faillant!" anuse mm crames
G . V H inA ’é’fP.

Tarn nm
n, bifmbi:

. V (2mm 6H in I.
i * ’ Nmndum e- *

r a... , . riamprofeqam-
"1T "M V ri . propnfitioue.

A . L c "au": Al? Je Vpergendiculnm ipfi GH exprima dm I ’

mimique mimant. ’ L
H 3 V BineI u



                                                                     

63 a Eucr..xnu.
’ g PROPOS-rifla XI; j
, m. 6, Tata rifla ŒF a purifia in en

r dm perpendicularem I Audran.
- A.

I
.CONSTRUÇTIÔ.

q, x, V 1 A punâo I utrinque fume I partes
l , inter [a équilles ID. 1E. ’
il. x. z. Super rota DE conflitue btriangu.

lum æquiiaterum DAE. i
3. Duclreâam AI. a 4

Dico illam cira» perpendiculaan

Àqnæfitamu - i 1 4V 7
DEMONSTRATIO.

Intriangulis AID.AIE.; - .
Statu: AD au AE. perçanfiruâio- .
Latus ID Il) 1E. )nemf. .-
Lams.AI sa AI. e i»

".1. il Ergo Angulus AIDœîAVlE. Adco.
3min que AI CR quanta b gerpendicularis. .-

. . ’ . . . .1; E, Il,
t V PRO-

l



                                                                     

LI un .PRIMus. (si V
PROF-08111:0:XH. -
A ’ A .Ex dam punfîa A Mu 7* ’

. D I E extra [imam ŒE . ad
ipfam Jim»; perpen-

’ dicularem ducere. , V

. F ,CONSTpRIICTIO.
I. "Centra A tali radio defcribe a cir- . un,

culum ut reôtam datam lacet in duobus
yunftis D. E.

z. Duc breêtas un. AH. bPoR. x.
3. Lincarn DE c divide bifariam in c le. x-

, punâo I. * un.
A Dico duâam AI cire quæfitam pet-V.

pendicularem. . . a V
ï DEMONSTRATIO.

- In Triangulis AID. AIE. v n
Latins AD 1) AE. quia fimtradii :qu-

dem circuli.
Latus ID æ 1E. pet confiruôtionem.

Lame AI Il) AI. l
Ergoangulus AID sa clAIE. Ergo AI

cil quæfita ° perpendicularis, Q. E. F.

i o . P R o-V
d 8. I.

and";



                                                                     

V ’64. ’ Ennui:J
l Y PROPOSITIO. XIlI.

. hlm-6. (un: rafla lima E28 ppm
l raflant f D confiflem ,4 angulos

au): au: duo: raflas au: duo-
tu: rem: æquule: finet. A , V

.A.

(il? A.c B- D
A. DEMONSTRATIO.

Reé’ca EB c’um DC àutfa- I À y

citutrimque æquales, adco-
miro- ?ue * duos métas,- aut non

acit. V ,

A flafla



                                                                     

LIBER ParMus. 6f
- t Si noanacit ,ex punétoBex-A
- citetur b perpendicularis BA; ["91- .
a cruntque duo-anguli O 8c P

A; Q finguli reitiàcieoquc .-
i O-l-P -l- QJO z R: .

Atqui angî 5 300 4-1).

Ergo S J,- Q aochâis.
A " .Œod E. D.



                                                                     

’56 v .E"uCLILDIs

paoros 1 Tl 0L. XIV.
film!- 7-. Si 4d alicujus reflue AC pan.

film: C duit raflai ÉDC. CE mon ad
enflent partes duite angula: qui.

V [am deiucep: O (7’ S duobus rem:
æquales faurint, in direfîum e-

,runt iflæ refit, ha: dl DCE cri:
’ unit "indium. *

DEMONSTRATIO.
- Si Advcrfarius contendat linear’n CE

cum CD ne!) facere unam lineam re-
Vâam, urique aliam aflignare nabis de-
bet; illa autem afiîgnabitur val (apr; 1i-

neam CE val infra illam. v
Sic primo, fupra CE. ut CF.

in!!! anguli P a), a Reëtis.
V," -4 * ’juxtg’



                                                                     

1.13211 Px livras. 5]
v juxta Adverfinium. ’

Atquîanguli O 4-. S se z R. pet Pro. 
pofitîonem.

* Ergoîo-làP æ 04-8. Et dem- in; 1:
tb utrinque angulo O remanet bPæ S. un;
Pars & rotum quod CR abfurdum C."

Et eadem demonflratio habet locum in
omnibus lineis quæ poifimt ducî fupra
CE. Ergo nulla potefl: duci ’linea fupra
CE , quæ cum CD faciatlineam rç’tam.

Si: deîndeînfra CE. ut CG.
Tum anguh’ O 4; T æ 2 Reâis. jux-ë ,

ta Adverfirium.
Arquî O 4.3 3b : R. par pro-

pofitîohem. « .’  

«Mage

Ergo d O JT- T 30 0.-;- S. Et ablato au. x;
vainque angulo O remanct T æ S. To-  
mm 86 Pars . quod c dt abfurdum.   un. 9.

Et cum eadcn-ldemonfirationis forma
obtîneat in omnibus. limais quæ pofiînt
duci infra CE: fequîtut etîam nullamin-
fra CE poli": duci . quæ cum CD fuit-Ji- ’.
neam reâam. (Inde cpncludendum cri:
îpfam lineam CE cum C D facere reétàm

DCE. Q. E. D.
  . Î a P R ca



                                                                     

:68 g Eu cr. 1 bran ’4

  PROPQ 51T] o. XV.k
Si dune reflæ dB. 6D je invia A

cem [émut , (tagalog adverticem E

oppafitalr , [adirez E a? T arqua-
k: inter fi fadent.

max. 8.

DEMONSTMTIO.

1 Anguli 154.030 2R.ars-x. «Anguli P 4-03) 2R. a

bA:.r.’El’g0b E 4-. O à) P
’ * ablatouttimquç O. a

eAK.;. 0 Po  Cd- l
w 1



                                                                     

.L 1 mati humus; 69

COROLLARIUM. I.
.Duæ reétæ fecantcs Ic mu-

tuo ad punélum interfeâio-
nis quatuor angulos faciunt
quatuor métis æqualcs.

, y COROLLÂRIUMJLIv
t 0mncs angülicirca. idem

punétum lconfiituti æqualcs
funt quatuor métis. I



                                                                     

’ bl’ofl. 1- »

,70 r EuCLIDIs .
PROPOSITIO. XVI.  k

«un; Trianguli A36 mm latere.
- Bd produôîo in E », extému:

targum: BAC - utroIzÉet interna

Ü. oppqfito C W! erzJor off,

PRÆPARATIO.
l1. Latus A C bifaceturin F. *
2. Du&a BF pçoducatur b in

au. G, ut BF fitæFG. ’ ;
3. Ducatur AG. 1

DEMONSTRAÎIO.

Jam in triangulis BFC- AFG. 1

’ z t La- ï

in. 1.



                                                                     

Luna Pur-Mus.I .713
Latus ,BF a) F Percon.
Latus CF 30 AF (fruitio-

nem.
Angulus BFC :0 AFG. par 1 5, I. .».

Ergoang. FCBiœ FÀG. penny.
Atqui totalis EAC texternus

majorFAG.  Ergo idem EAC ctiam major

FCBJ. C. ". Eodem mode bifccando brus -
AB procedatur . 8c probabirur
angulum cxtcrnum DAB majorem

cire angulo ABC. ; . .
Atqui angulus DAB m EAC. ’

15. I.
Ergo EAC etiam eft majo:

quam ABC. 113.

,
Pso- V



                                                                     

72- IEu’CLIDIS

Pnoposlïiop XVII.

fieu-m Tridhguli ABC duo anguli B.»
T. ml ahi qui-liée: , quantique
moa’o fimul fùmpti , duobus re-

flisjùnt minores. i

-A

liaD c 3DE MONSIRATIO.
Produé’to latere BC in D.

Duo anguli O-FT æ 2 R. 13.1.
Atqui O 4, B. .16. I.
Ergo BAI-To z Re. «

Simili mode demonfiratur
au,

t



                                                                     

L 1 un; PLÏNÎILMPS- «a

31191195 A ùTcflÏe minettes
feu’b id’uob’uè Rcâië.’ f

f0 Roi. EÀRIU Mit.
, In oniiii trigtuguiolcujus’;
nus anguius ’fuèrit .reëtus’ Velu

’ obtufus , reliqui funtacuçi.

c o RoL L A R iIUrM’iL l

Omnesfl anguii trianguli
æ uilatcri; jêèîfiaiîgllli [[04

fceiis anguli (uprzbafimfunt

f .acuti. i a
, A

i .k
t
- h.» r a! ’ Ü
r n«» Nw v» a 5 l ...’.

I’ I i«11.-. x aï-.. un:
- il l :ç.’;:ï.”î

A k.I r y! i..



                                                                     

74: EIuCLAIDrsA l
f P a o p o s 1 r to; vai f

mon 0mm’s Trianguli (113C maxi.

u. I
màvlateri ’46” pppdm’tur maxi-

faut angulus ABC.

DEMONSTRATIO.

AngulustABC efl: 4 C.
A majori latere AC abfcinda. I

tur AD au AB. x
. i; x. Ergo angulus ABDaoP. a
5.5.1., t Atqui P 4 C. h .

«ErgoABD 4 C. - .
» " l ’ Adcoê

1



                                                                     

Braillrlîkluus. a au
. Adeoque totalis ABC cric
multi) : -w ’

iAngulus LABC et! 44
. Amaximolatcrc AC abfcindal.’ ..

.tur CE æCB. V ’ l
Eritqucangulus EBC :00! c s. r.

’Atqui O fl A. d 416.1;

i . Ergo EBCImA.

Ergo totalis ABC erit multo

l m A. .1 ’ vumww
Undejam pater angulum ABC  

efle omnium maximum. (LED.

K i: Pro:



                                                                     

75 i r Erratum: 4
t ,-,.,,

PROPosnlo; :XI’XÏ à L

n In Mini flingua ARC. ’- .màximo

cor. ,t . .n. angulo B oPpomtggr lutas maxi-

.murJnAIC.gg’

c .Vlwv

DÉMONSTARATIOgt

Autlatus AC eflao AB.
Au: AC m AB.
Aut AC 4 AB.

’ Si Adverfitrius pana: AC au

Is-L AB, erit aangulusBæ C, quad
4 ça contra. hypothgfiu:

5-"; A au i sa



                                                                     

L1 aux Pa urus. t’ 77
Si vch dicat cire Ac a» A3.

erit b angulus B m: AC : quad hm L
iterum cit contra hypothefin.

Ergo, lfcquitur latus AC cm: fi
t A3. w A v

«Eudem modo demonflratur

h AC elfe a: BC. ’Ergo abfolute latus*AC en Ë

A maximum. - (LED.

KV; H ProJ



                                                                     

78I EuCL’Iurs,,

.Pn.6posr-zfzo.xx.

1mm. Trianguli 218611060 latere: [a].

a. e48. AC. au: alio quccnnque
01on [137ml fitmpm relique ’36

[tout majora.

PRÆPARATIO.

I. Latus AC producat’ur in D ut fit A
AD à) A8.

z. Ducatur,DB.

DE’MONSTRATIO.
In Trianguio DAB. latus AD. æ

AB perconfiruét.
Ergoangulus,ABD au D.
AtquiangulusCBD o ABD.
Ergo angulus CBD etiam 4 D.

i " Adou-



                                                                     

Lr un kriPalvMüs. ,79:

y Adcoque iatus DC hoc (CH: duo la- V
tara BA 4-. AC. flint ë majora tertio a.19-1-
latere BC. ’ I Q E. D.

scHoLiuM
i Propofit’ionis bains mitai immediate

finit ex Archimedæa lineæ R861: defini.
tictac; ’Ad oculum enim pater viam pet
quam linca fraâa BAC a B ad C" duâa
cit diverfam elfe, a via lineæBC , qua:
itatuitur reâa.
A Ergolinea reâa’BC efl omnium mi.

aima, que: a B. ad C porcfi duci.
, y Adcoqu’e etiam [inca méta BC ait?

lima fraétarBAC. . .
l ’ Q, ’E. D.

i Pro-



                                                                     

a

mon
.l*

a 20.1.

5A; 4.

c 20.!.

80 ",EuCLIDJa:
P ko P08 r TV1 [ou XXIÏ,

Si a termini: avilir [amis ’30

intm triangulum jungauturrduæ
rafla: B’D: f D : lm Iætariâm tri-

anguli BA. Aapgjraqggaquùlqm
mm: a; immoral» merci angulm
"BDC; comme; Î’ 5131?..th

’ AL k .- vin”:
E «1.3.1: [J

fi AJ . 1 :

nATIO;
l. , . a ,.

DEM ON S TR

P au s I. A
Produâa BD in E. erit intriangulo

BAIE.

.A(BA..1.. AE 4 BE. 
I EC- 30 EC. a

8A .4. Ac d 313mm.
Deindeiiz Triangulo BEC.
’ jDEJFECthCÆ ,4.81) - au BD.

l
i

4

DE



                                                                     

LIBRE; Palmas. . 81
3E 4.. EC «313mm. «Mx-4»

4 tqui fupra. BA Ji- AC 4 BE
mac.
MFErgo BA 4-. AC multo 4 BD

a ’-P A R s Il.

Extemus angulus BDC 4 DÉC.
interna.

AtquiangulusDEC m Ainterno.f f I6- h
e 16.). t

Ergo angulusfiDC multo 4 A.

QECDQ



                                                                     

8a EuCLIDIS
Alia DEMONST’RATIO.

P A R S I. Duc rcâam ADO.

Intriang. ADC ang- R 4 Q. 1
ln triang. ADB ang. D 4 P.

Ergo par I9. I. -
iLatus AC 4 DC- )Ar
’Latus 8A 4 BD.

c7-Latera BA -æ-- AB 4 BD --’.-- DC.

Œod autem angulusRfit 4Qfic pater. Pur
ducatur A0 in E. ut fiat CE ID CA. Triang.

I ACE en Kofèelcs. Ergo ang. Q il) E a Atqui ex;
’5’ - tel-nus a 4intemo E 6ErgoR 4Q. Similitcr

blé L probatur elfe D 4 P. V - v
P A R S

Ang. S 4
AiAngv T 4

2.

c t6. l. f1 Q E Ir30



                                                                     

LIBER. PR IMus. 8j
’. Ergo S --I- T e POQ.ï Hoc BDC 4 ma.

Val aliter [me mode.

PARS I.
Par Archimcdæam reé’tæ lineæ definî-

A, tionem linea BOC ePc omnium breviIT-
ma , quæ aB duci parfont ad C. Ergo fi

l " a Bad C pet aliam viam ducatur linca five
incurvata five fraé’ta , ut BAC , ne! BDC.

’ neceflario iHa via erit major. Pater autcm
ad oeulum quo puiiâum fraétionis ma-
gis a linea BEC recedat . eo viam par
quam ifia linea procedct eût: enim longio-

’rem, adeoque etiam lineam (fie majorem.
Arqui punôtum fraâionis A magis a li.

nea BOC reccdit quam D. Ergo linca
BAC erit major Iinea BDC.

P A R s Il.
Pcr propofit 32. I. (que ab [racinera

dependet.)

Omnes anguii triang. DBC æ
omnibus ang. rrian. ARC. ç

Atquiang. DBC JT-DCB u
ang. ABCJT-. ACE. h

r mRemanebit angulus BD C 4 B A ’.

Ï, z j in P u 0 -



                                                                     

z ÏîObi. 8.

84. Evcnrnas
PROPOS 1T1 o. XXII.

E3: dais tribut reEZE: v1.3.
I C. guarana du: quælz’èet terriez

fun: majore: , Triangulum con-

fiimm. i
n-ÀJ-

IDE-Ï. KG. Il

CONSTRUCTIO.

1. In infinita linea DH,
lineisdatis A. B. C. fume æa ’

11113165 DE PC. CH. .
a. CentroiF de radio FD

d’efcribe CirculumDI,& cen-

,;.tro G radio CH circuium HI.
g. Ex puné’tointerfeâio-

’ nisl, ducanturreâælPJG.

. Dico



                                                                     

LIBRE Prunus. a;
* Dico FIG eflè triangulüm

,quæfitum.

DEMON sur a no.

FI 1,) aDl? au A. il Fer-con. sikhi-

FG J) I B. r (huma. a
G1 æ bGH æ nem. lancina

Q. E, F.



                                                                     

. 86 EuCLIDIs
PROPOSITIO xxnn

I réa. i «la! dans rafle A3 panama);
. ’ C angziëo refiiânea-DEF qua.

lem fiacre. ’

1. In reàiS’EH. El fume
duo puné’ta D. F. iliaque jun-

ge méta linea DE
. 12.1. a. Tum afiatad punâum

C triangulum GCB , habens
lacera æqualia lateribus trian-

guli EDF. ,Dico angulum GCB ef-
fc æqualcm ipfi DEF.

De»



                                                                     

.LIBER PRlMus. . 87
DEMONSTRATÀIQ.’

V In triangulis GCB. DEF.

A LatusGC au DE) Pcr con-
Latus CB æ EF Prr étio-

.. LatusBG 30- FD ncm.

l Ergo bangulu; GCBao DEF. b 2.x.
’ ’ me. F.

Lai

Pro-



                                                                     

Gd Eucmula
’ PRoeosnro. XXIV.

mot-r54 Si duo triangule BAC. BAD
fluo lama TA. A6 duobus B4
’A’D æquolio Imbaerint. altemm

olzeri ont"); vero triongulu’m b4-

bmt doguin»; zlflis (flamba: con-
tenta»: l BAC majore») 4h67!)

ŒA’D; mon) quoque bofîn
136w majorera: bof; 73D,

’ PRÆPARATIO.

1. Centre A pet C dcfcribe
Cir-



                                                                     

W k
LrnaalParmus. 739

circulum . is tranfibitperD, cum ’
AC. AD ponanturæquales: Et
BCcadit fupra D. ’ 4 r

.2. Dacaturrcëta DC. 4

A DEMONSTRATIO.

. fi In Triangulo ADCJatus AD 1
ponitur æquale AC. ergo angu- r
lus A S æ Q.
. Atqui S ç O.
A Ergo Q4 O.

Adeoque multo 4 O.

A
4

, Quare cum in, triangulo BCD
’ auêulus T fit 4 O cric latus feu

- Ba ls BC major abali ED.-z "M A
. (Le. D.

” h ’ ne.



                                                                     

:5. ,

’95. EUCLInr-s . r

U’PROPOSITIO xxv.

ne... Si duo triangule: ABC. DEF
duo lama AB. AC duobus late-
rièus DE. .IDF aquaha [rabote-
rmt alterna: ahan; and!" mon) A
triangulam babeatllaafiin 796 ma,-

jorem altera EF : habebit quoque
angarie»; A majorera D.

. i D v ’n Q . I

a c Il M? i
DEMONSTRATIO.

Sianguius A non fit 4 D.
EritvelA 30 D. 4 *
g yelA m D. a
V if. t 51



                                                                     

L un Pa 1 Mus. 91.
Si. fit A au D’, erit bafis

a a BC 30 EF. contra hypothe- au:

(in. . ’Si .vero A ? D cric l’ba- 1min
fis BC m .EP. iterum contra .

hYP- , . ai Adeoque i’equitur die angua .

lum A mD. -
l ’ g Q D.

a M z A P110: si



                                                                     

Theor. A

1 7.

334.1.

lame I.

c At. 9. .tum . quad et; c abmrdum.

r æ C92? E u c L 1 n 1 s ,
  PROPQSITIO XXVI. x.
v ’si duo triangula dans angtdus duobus art-A

i guli: «mais: habuerim , " alterarnaheri , à
. «mon tout: un; tarai aquale , five quad au.

jam qualifias argalis, , five quad uni aqua-
lium angulommfubrëndirur; "la "tiqua i
lama rèliquis lamibu: aqualiababebum,
alremm alun", (7 "tiquant angulum reli-
que angulo.

F B C E - G F
DEMONST.RATIO,

In Triangulis ABC. DEF [rut anguli B. E. ut 8:
C. F, æquakS. I

sitque primo BC a) EF.fc:latera adjacentia.
si DEnonfitîDjpfi A8; fit DE 4 A3. 8:

ablcindarur EG æ A B. 8c ducatur GF.

V Tum erit in Triangulis GEF, ABC.
Latus GE in A3 per confiruâionem.
Angulus E J) B i Pei- propofiq:

- Latus EF :1) BC irioncm. i

Ergo a angulusGFE (X) ACE.
Atqulangulus DFE au ACE perpropofitionem;

Ergo banguius on: au me. pars a: to-

Ergo



                                                                     

L1 BER. PklMu’ls.
- A Ergo non pardi cire DE 4 A3,

Et eadem mode probant DE non poile cire

minus latent A3: " . t -Ergo DE. in AB. adeoquc triangulaABC.
DEF (e herbent juta 4.. Et ommarequun faut
æqualia,

sir deinde A]! CODE. fcilicet latere. oppofita,
.Sinonfit EF æ BC. fit EF Ç 50,8!

’abfcindatur EG J) 13C, ducaturque DG.

Tum erit in triangulis ABC. DEG.

Latus A3 ID D54 perpmpafitîonem.

iflnguius B Il) E I , . .Lamé BC æ KG par «muez.

Èrgo dÀngîilus ACE Il) 055,1, l
Atqui angu us ACB a) iDFE Pel- tptmpofi- d 4. I.

tionem. -’ . C I
Ergo angulus DGE sa DFE,’ quad cit abfur.

d um, cum-98243: externus , qur interna DFE

major en... , » e 16. I.

Ergo non pardi cire EF 4 BC.

Eodem mode probabitur non poile efl’e
EF D BC.

Unde fcquitur efïe EF æ BC: Adeoque in
tringulis ARC. DEF omnia per4eflè æqualia.,

T r 4D i i - a I
M 3’ .LProâ



                                                                     

93.-. v Euemars.

PROPOS ITI a XXVIL’".

mon Si in dans rafla: A8. CD
’8’ rafla EF incident angulor alter-

na: P. R atonale: .Ufaciat ,- re-
fia orant inter fiAParalltla.

D-EthÔN STR Aria.

« Sinon (in: paralleiæ , coin-

i a A A dent



                                                                     

LIBRE Fleurus. [pff
- cidenttputain I, &fiet trian-

gulum  ’ Tarn erirangulus externus
’1’ 4 R’inrerno. a - un: l

a Arqui per propoC angulus

- P æ R. , a, qua: duo fimul. vcra efl’e
.abfurdum’ ait. Ergo lineæ
non concurrent; adeoque (un:
oparailelæ. ’ v

PRO?



                                                                     

.96 :*-Eucr..IDrs i i
4 [PROPQ’SIJIÔ XXVÎHJ.

ne... Si in duasîrefla: eA’B. 5D
’9.’ A ireôîa. EF incidens facial." exter-

num angulaire 0 arquaient interna

(5 adeafilem partes oppofito
[Ana fi fitciatduos internas et I
ad enfilent parte: firme!
allurale: duobus reflir : parallela
ernnt inter fi refila 113. CîD.

DE.-



                                                                     

L ranz Puy ruas.
ÜDEMONSTRA’I’Io. ..

A .C APIARSILZ. -
I Anguiusi T. il). O. fi V .a 3.1...
i.Atqui Q I) O pet proPOQtionemi

Ergo", Tua) Q. b i «153:1.
» Adeaque une: AB. CD..Iunt pa-

r’alleiai.’ ï» " l V ’ A ea7.L .

t PARS nfi .-, Anguli 0.4.1) au z Re&is.d 115.1.
N Atqui P æ z Reâis par Prop.

Ergoenoq-P a) Q 4-- P- dCËIIO’ aux.
utrinque P.

w I 3 ’11 :5,
,. 0 æ" Q, 1 .-....-......-- a.

A E’ËÔ Fer partem prahîïà’hîjhs tue

AB. (ID fantparallelæ.Î

--....;-** même.

J .IQ:

N P384



                                                                     

Theor;
au;

98- . ïiEüeLAÏIDIISH f

Pn-ora.31Tra XXIX. V
Si in rifla: parallelar AB. Ï

" ’[D tafia EF incidatn

- l. Aberniangnli T.
’ ’ ïter [à "antinomies." 1*

j aira
a. Externns en: (8974453;

interna (and eafilern Parte: op-

3. rDuo interni (j’ai! eafl
dem partes T. R. final errant

- I. æÏMË-Y.duabus.refiir1. -



                                                                     

L1hè-æPm1nus; 99

  DEMoNsTRATIo. V

N PA R 5 1.7

si àbgùmïmqp’fiiao . Q,

cri: vcl major yicl minon

Ponatxuîît’T’" N ’ g;

P, P.
y, Il

Barn-P ma». un;

æ 133.1.
Ergo a) ’  2 mais:
gdcoqu’c lificæ AB.«CD mon fi l
faut °pàralléîæzqùod cfl: con-4h à: ’

tu hypothefîn. à ’ ’ ’

. p.1 Ç. .-N ’z Ï » ’
il)



                                                                     

and ç AEncLîlnlfi: .l

Défie-ponant UT b.
fch  T; ) . , ’
  R. à R; ’"

1  . , L. èâ-FRx èÎrFI-R’.  

à? 4 VAt’qui Qd--Rœ 2 Rcâis. 9  

Ergo T 4611.5 zÀRèôtisî
I°M""’ adeoque duæÀincæ °AB CD

. "   ’  ” a non



                                                                     

L 1 a; (Pa nanan-m1
mon funçparallelæ: quod itè- I
rum CE contra HypOthcfin.

Ergog CH; angulus . Tao ,Q.’

’ - Qui E, D. ’ h .
"-PÇÀ’R’S"II;

G 4-130 .2Reé’tis( f.

gALI. ’1A5QUAL. A V l agaça-I

Ç 2,, L iAx. 3.
37”11 R s m. ’

Gal-T302 Reétis. * ira-I-,Arqui G sa a. n. » «un.

tenu  

il 1;. 1.] ,

’ErgoX-ngeais. A

.N sa2 Pr9-L
v



                                                                     

sa: . .Eucplnts , f

UPRÇPaàlho. k
mu. .,l Si claire-fic A3. fin:
"- parallèlæ 4d tandem EF 5 tu:

arum poque inter [à gardlelæ.

J

. A, . B
ï l C D

Ù .  D EMONVSÀ rut-nib.

1 Ducatuf Pa: trcs d3tas re-
h &aslineah’GKr   "  
l

Jd; An.



                                                                     

  Luna Pa ruas. tu; I
’ Angulus. O 30 B, quopçerug.n

parallelas AB. EF. - ’ ’
Angulusâêoy.’ Wroptcrï -

pantallclas CD.; EF. "- .

Ergo ang. O fig, alterni. V
’AdcoqueÎ A3. CD lumbimcr 5174 .

(c paralllgclæ, w «h. *

l.



                                                                     

m4; .ï:.’ÈùCLÏDIî& il» v-

P[(0136s 1w*-’r1(’); «X-XXT. 

mourra; - TerdatuLm panifiant du;
cm [imam dB, que dans (Il)
fit (247411614.

"CONSTRUCTIO.

l. Ex punélo G ad datam
CD duc reétam GHfub quo-
libctangulo 6H0. - .

2. Ad lincæ GH pùnéîîum

pas: 1- G fic aangulum HGBæquaj
  1cm anguloÇHc.

  a? V. Dico



                                                                     

LIB’E-RËRIMIIS. me;   ,

.Dico BG produétam 6H3

ipfi CD parallclam. 1
.DÈMONSTRATIOQ

.Anguli altetni GHC HGB.
(un: æqualcs par confiruétio-
nem. ’ Ergo b lineæ 913.. tan-L

.(uncparallclæ, Ï , k...



                                                                     

. 3’05 l » -vElICLIDI’s.f

 *. .PROP0S.ITlO XXXn. l
mm Triangali 4’136 m latere

1 36’ prbduflo in E.

1.» thtèrnlm angulus S1140.

bas-intçrnisü .oppgfitisyg Û B.

aqmli; efl.; I   7
’  1.. Trianguli ne: dpguli A.

B. 0. fîmul [umpti duobmvrc-
fit: «gade: fimt.



                                                                     

L un. Px nuas; rez.
DÉMONSTRATIO."

PARS r..
Duaza rem CD parallèla 1mm;

erit. ,
Anguhls F3.) . A , alterne; propter n 39.14

incidenrem AC. -
l Angulus Q3513. interna; proptdr  b :9. I;

incidentem BE.

. n Ergo’nnguli 15...!- Qhoc en: totaiis 

smA-1«B. 045D."-

v P Q n s a. nnDuoangunonpsæ’zReais. c ’ c 134,3

AtquiS I) A-Jr-B. pet partem I.  

  .i Ergo Uns angulî A B 40 Ç!)
- a Reâis. *

COROLLARÇIUM IW n

Omncs anguli unîus trianguli fun:
, zqïxalcs tribus angulîs cujufcunque alte-

rius trianguli fimul funins; Et quando
duo (un: æquaîes duobus cri: a; renias

n æqualis tertio.

- O 2. ne;. ” a l



                                                                     

’ M ’ï fccat.

1’108 r E UCL r1) I s.” ï Ï

COROLLARIUM Il.
In triangul-ô Ifofcèïc te"-

âangulo anguli ad bafin flint
fcmircéti. Et quadrati dia-
meter illius angulos bifariam -

COROLLARIÏUM m; n
’ .Angulus trianguli æquila-
tari CR una tertia duorum re-
âorum , vcl duætcrtiæ unius

" " relEtifi
x

lSCHOLIUM.
Omnis. figura rcétilinca

dividitur. in tpt- triangula;
quoi hnabet latera , demptïs .
duobus, &angulitriangulo-n
rumv confiinuunt angulos fi:

uræ. I . n ,g ’ DE.I k h ......4



                                                                     

L1 un Panèus. 109
"DEMÔNSTRAjno.

., A ï BInn: quodlibct polygonum ex: gr:
pentagonum ABCDE , .fumatur ali-
quod .punâum F , ex quo ad fingulos
angulos ducantur tcâæ; 82 obtinebyn-
tut rot triangula quo; figura 113th late-
ra , ’adeoque hic quinquc triangula.

Cum autcm unumquodquc triangulum
, contineat duos angulos reêtos (par 32. I.)

quinqua triangula Contiuebunt Io angulos
naos; a quibus fi demantur an ulireâi

, quatuorcîrca F pofitî (15.1.) qui ad figu-
nm non pertinent,  remanebunr’pro an-
gulis figuræn 6 anguli reâi.

Cum jam duo anguli reflicontîncan-Ï I
tu: in uno triangule . 4. cran: in duobus à! I
g in tribus trianguliî.   * 7 ’ un; L



                                                                     

tm .,Eucr.»101.s..gï
Unde jam concludîmus vpcntagonum

dividi poire" in tria triangula: hoc efi in
tot triangula , quorfigura habct lama
demptis duobusg l q

Qua: dcmpnflratio univerfalis CR taro
omnibus pnrygonig a: Tâbdlæ raquen-
tis efi: mudamcntum. v

Lareràïfi 3I4LSI6I7
Triangu 1 I z la: L4] 5
Angulircai,’ 2 I4 I 6l in 8 I 10

Latera l 3 L) [1° l il n
TrianguÏÎ-. 6l 7l 3 L212
Angulireâlt n. ( 14[16 [18 f 20,

Cujus hi; CH Senfus..FîguraæEx: :Gr:
6 latetum , dîvidi potcfl; in 4. triangulay
81 illius anguli aulnes vadent 8 mélos.

t

Pito-



                                                                     

-L13.’Bn,.Pn;lfius. If!

PROPOS! no XXXIIIJ
Reflæ AC. B?) que mules à Timon

I parallelds dB. C 9 4d «Idem par- ’3’

tes conjunguntjllæ à 1p]; caquait:
[un à pardieu.»

 ,DEM0NSTRATIO.

Du&a Diametro AD, in Tri-
angulis BAD. ADC.- , t

Latus AB æ CD par propo-

t fitibnem. uAngulug 30 au T propret . 29.1.:

’* q pa.



                                                                     

m EuICLID’t-s
parallalàsAB. CD.

Latus AD au 4D. .

Ergo par 4.. omniï funt æqua- I

lia. mm. g -
’ Latus AC :0 ED.. .

, Angulus Quo S. adcoque
5 17- I. bAC &BD parallelæ. a ’

Pru-



                                                                     

Lï aux 33111 Mus,- 1;;

P R0 P05 1 T l o XXXlV.

A 0   B Tamlle.
ï lagmmmi ,
r A809appofita la-

a, lamé. 47;.

f guli qua-
C " ID film 55 . .âÛfilmquea

Tiametro [avatar éifariam.

DEMONSTR-ATIO.
InITriangulîs B AD. ADC.
Angulus aO æ T; Proptet parallelas

AB. CD.
Angulus a S :0 thopterparallelas

AC. BD. *
Latus AD æ AD.

F

Thcot.
14.

î

a 19.!. L

.Ergo petz6. cumin (un: æqualia; (ç; -

Latùs A8 ï) CD.
Latusf BD I) JAC.
Angulus B J) C. q

Avdepque pet 4-. .Trîangula BAD.

ADC inth fe funt enfumar . -  

n . . m p r P16-



                                                                     

m EuELtnts’

PR*’0Poçnr:o.-XXXV..L ..

fluor. f r Pamllclôgmmm Fil).
fuper» cardan: (mfl 6’19”17 inter t

nmfdem paÆllclas A8. C D Confli-

Mm [nm fraudiez. î

D EMOIsÎsTR A1510;

Trcs hic toccutrunt cafus, qui
totidem figuris cxhibentur.

Ad’Fr’g’uram I; n

. L’atlas AE æ CD t
Latus EB æ CD)34’ .

t ’ r n Ergo
k



                                                                     

LIBER Pnïnus. ms q
EÎgO AE àæ’EB. I un. .

v Confidorentùr jam fluo tqtian- ’4
gula EAC. BED,’ in quibus

.   Latus ËAJOBE. . I, . 4.
,, Angulus A :1) DE?! propre;
n , , parallelas AC. En: , V ’
I. Latus AC æ ED. par 34.. I.

FrgoTriàng.’bEAC œ -

iriang. .BEDqude.
TrianguECD æUECD.

n Patallelbgr, Para".
BECD. ’ ç v

a 4d FiguramJË
» Lama AE :0 Cor" Î

Latus FBœ Cils!" ’

li Ergo-41E- ær-ÈÜËÇQS . 4 à
r FE FE.[’--.

a 4.11vaŒarejam in Ttiangulis FA C. .

:Jn..ï l

54.1.;

fi
P1, 1’ ’La-



                                                                     

116 5 gEucmnIs
Latus FA 303E. .

. Angulus AæBED. propre:
parallelas AC. ED.

Latus ACæED. par 34.1.

W L Ergo Triang. c FAC on
Trap. EFCDZIJ EFCD r

Parallelog. AD à) Para". F D.

Ad Figuraml HI.-

4 Latus AE Jo CD .I - Latus FB :0 CD..J34" I’ w

Ergo AE au F8)
, EF. " EF.IA
l AF :0 E3;

  [Quatre .itcrum in triangulis
me. BED.

Latus FA 30 BE
Angulus A on BED. 0b

parallclas ACJED.’
Latus AC.aoED. pet 34.. I;

Ergo



                                                                     

t A Luna PntMus. .117.
Eth dîtiang FACæTri du,

t ang.BEî). S; ’
- TriangFEGæTri;

’ang.FEG.

« Ttapozium EACGZOTtaÎ A.

. pczio BPGT. )A,
Triang., »-GCD q

’Patallelogr. A20 soParàHcl. En"

q Q E. D.

Pro-Â



                                                                     

118 v, EUCLIDIB " u

q 1" Rno’noslrlofXXXVL
’ 21m; Tardllelagramma JEAHŒ [t1-
V q par æqualièus lmflbus CE. F . (9’

, inter egfdem parallelas dB. 0D
conflitgta, 1’112er: finit ægûqlia.

"A, a ’ sa: n

A0 I
IDEM’ONSTRATIÔ;

Ducantur reâæ CH. E8; qu: erunt ’
a 3.3.3. a æquales &Parallelæ. Hoc faâo exit.

Parallelogr. AE :0 Para". EH. t
5* Atqui Para". HD a) cidetr);5.I.

Para": EH. . . .1

ï Atu. x. s Ergo b Parall. AE :0 Para". HD.

’ I i I i Q En D.

Pto- ,



                                                                     

LIBnn-Pntmus. r19

P son o stucÎn’mËgula ,ACÜ. PUB [ùper Theot.

vade»: afi C9 à. inter rafler); ,
; . parallelàs .148. Où. conflitutak, "Â

[am inter [e æquqlia.

m r " n s il 3

c n ’DVEIMÔNSTRLATIO. i

A mais DE a pataud’aipfiiçA: ut a: ,3

DE parallcla CF , ont; b g
. Parallelogr. b EC I) Paraflelogr. BC.

.1.

Arquï Parall. EC femiffis CR " l
Triangulum ACD. , . V1

Et ParalleIOgr. BC fémiïîîs CR 34’ ’ 5 .:- r:

triangulum FCD. ,’ I ’ -’

th,à Ergo ctrian’g. ACD 30 triang. c Â!- 7e

us Do x ’3’39:



                                                                     

c126 r EUCLIDII l
V- PROPOSITXO xxXVIn.

M ’t » Triangnlzi de.:HF’Dfi4-

par 43714411614: bafilm: F D. - ’
(9’ nm enfilent paraïlela: e213. l

CD confimfm. , diptçr- [a fun:

i

a

2

agadas. 1

h DgMoNSTRÀTIO.

HL; H Duçàtur a1:.(3’parallela
ipfi tAC - 8c s-DB. ipfi PH. .

un. Tom-b ParàII. CG 3° Pat-l n

car» j

1

!

1

I

l

At- t



                                                                     

l t Lutin PÀIMus. tu
’ "ArquidimîdiumCG

eûTriang. ACE, I.
. . Et dimidium. FB cfif4 ’, "

Triang. HFD. » t
Ergo c triang, ACE «Stem:

.triang.HFD. ; n, r
J

À



                                                                     

n22 I EuCLIDts I
PaotoènUIo’ XXXIX; .

mon 1Si triangulq AŒCÂ-V’DBC

:9" fini agada , (En laper adam
hzzfi ’36 25m1 Geaja’em partais A

ronflimm: du cum: (poque. in-
ter ’eafdem parallelas. Hoc le]!

AD cri: parallela 36:

x

DEMONSTRATIO.

A Si Aduerfarius hoc nogetm Sît"AE
patafiola ipfi BC’: &produâa BD in

E,,ducatur mâta EC. . -
(37.1. Tom Triang. I ARC æ EB C.

Atqui Triang. ABC a) DBC - par
propofitionçm. z

,1 4’ Et-



                                                                     

I L 1 un Pantins.» 123.

Ërgo Triang. b EBC æYDBC. To-
. tum 8c pars quod cit abfurdum.

Et eadem demonflratio obtinet in o-
.mnibus lineis qua: pofTunt duci fupra

AD. ’Quare concludendum cf! nullam li-
nèam votre duci (apr: AD , qu: litio-
fi B’C patafiola. ’

Quod fi adverfarius contendat lineam
AF effe parallelam BC , . eadem damon-
flrationis forma ipfum ad abfurdum de-.
ducimus; 86 probabimus nullum lineam
infra AD poire duci qua: ipfi BC fit
parallclà. C . n .q

Ergo rafle hinc concludîmus îpfam li:l

ncam AD eflcparallclam BQ:

C ’ C Q E. -D.

q Blé.

be. 1;

ch.9,



                                                                     

Thœt- I
30.

.filaw BC. EF,. 65 adeafdemÏ l

l

tu AEucttots
C PROPostrlo XL.
Si flingua 4135 DËF fin

’æqualz’a La film kqunlilms b4-

Partes confluant : 1114C arum qua-

BF. 4

que inter eafdem parallela; AD.

DEMONSTRATIO.
’ SîADjuxta- Ad

verIarîum non fit pao-

’ rallela BF -, fit AG fupra AD duéta,
îpfi BFC parallela sa; produâa BD in G ’.

. 3&1!

oucatur GF.
.Tum en: atriang. ARC J) triath

GEF.
C fitquî idem triang. ABC au "" DEF... P°rPï°P-  

figé n

h ***----e»*n



                                                                     

’ -’-C -tL 1 unît Plut un s. 125

Ergo btrîang. CEP æ DEF. To- be. I.
tantôt pars; quad efi cabfurdum. V c A;

Adcoque fine: AG nonefi parallela
BF- : nec alla qu: fupraAD pofletduci.

Et codem modo demonfiraltur nec
AH nec ullam aliam quæinfra AD poï-
fit duci, cire parallclarn îpfî BF.

Ergo concludimus itemm ipfam linéaux:

AD cire paralklamBF. ’ Q E. D.

a; V Pnoë



                                                                     

Theot.
3x.

a 307. l.

b 54. I.

126 Eucnlbtav
PRoPostTtoXLI.

E 4 Si parallelogram-A. X11I ’ muni vAECÎ)
Z 60722172147260: tu»:

- fin driahgula .FCD
c D bafin 0D haha.
rit. à in iifdem paralleli: ÂF.
0D Marin pardlelagrammum a.
rit duplnm trianguli.

DEMO’NSTRATIQ.

DuËta AD cric trimé. a ACD on tri-

ang FCD. .Arqui b parallelogr. AECD CR du-
Plum trinng. ACD. ,

Ergo etiam parall. AECD Çfi duplum

triang. F CD. t I
SVCHOLIUM...-

Imo etiam fi parallelogrammum
ABDC cum triangulo EFG æ ua-
les baFes CD. FG. habuetitôciaiif cm
fucrit parallelis , parallelog. nianguli
dupluln erit.

"f o U f l y DCfà)"



                                                                     

z!

IILIBER..PR-1M*us. 127
ï -DEMONSTRAT;O.«

A s13 ,n

L G * l V v . . Xou D F (t- H
Dùâa FK pèrellela CE , erît. ’

Parallelog..AD J) Para". KG. t3 6. I.
.Atqui iParall. KG efi duphim Trian-

guli EFG. pet 344.. I. ,
Ergo criant Patall. AD ejufdem trian-

lguli duplum erit. C
Prætereafi Trianguli EFH tum Par-

allclogr. AD intereafdem parallelascxi-
fleuris, bafis FI-Ifueritdupla bafeos CD ’ç K z

C Ctit triangulum EFH J) Parchgr. AD.

DE)MONSTRATIO.
Trigng. EFG æ triang. EHG (38.1.)

. Ergo totum triangulum .EFH efl duplum
frianguli EFG : atqui Imodo demonfira-
tum CR eflë parallegr. A D duplum ejuf-

dom trianguli EFG; Ergdcrît 15mm C
ADCD triang. EFG, PRO



                                                                     

"128 ÏEuCLInls .
PROPOSITIO 2mn.

hot. n. » A l Dm triangule C
q 5°; CABC qui: paral-

o lelagmmmum GC, confiture , ballent
3 q m . c augulum qui"):
l t s 4113qu data D.

CONST’RU CTIO.
, 1.- Divide abafîn BC bifariam in E;

8K duc reâam AE.
5 sr-l- * z. D nclineam AHparallelalmBC"

3.: Ex Ednc rcétam EG ut angulus
(SEC fit æqualis angulo data D.
n 4.. Âge CH parallelam E6.

a to. I.

t . Dico GC erre parallclogrammum
,quæfitum.

l DEMONGTRATIO.
. 33,1, Triang. AEB 3:) triang. AEC. .

Ergo triang. ABC CH: duplum triangl

AEC -5 4L1; t Atqui Fatal]. GC bail: duplum ejufdem
. G ’ V triang.’ AEC.

u Ergo triang. ARC :0 Para". GC. c
" G Cum jam angulus GEC par confitu-

âîoncm fit J) angulo datoD; pare: fa-
fium eflè quad quætitur. l ’

-Pno-



                                                                     

t, [un PnlMus. 1.29:
Px OpostTIo. XLÏII.

Omni: parallgëagmmmi AC 3&6

l qomplementd dg. GO. fintintcg I
fi æqmlth.

DEMonsrmrloÇ

l .riang, BAD .30 Tri

S ang.BCD. 1 I. Friang. Etc-1. GHD34" t-
ao tri. BKGtGEDn

Romane: complem. AG no
°Compl. GC. * Q. E. D- un:

’ I R .I 9150-.

x



                                                                     

Pmb. t z.

J42. I.

b3. I.

c313.

130 uEuctqDISrÎ
PROPOS! Tl o XLIV.

H A du! "I Addatam
D V inflamma-. A F to trianguloABC’æquale

I parqueta-’ L N M gummum
- CM apflicarejmbcnsnngulum 411144km an-

gulo data D.

coNsrnucno.
I. ConRitueaparallelogrammum CG

æqunlc trianguloABC , v8: habens angu-
lum GEC J) angulo D. k I " u

72. Produc b BCinK, ut CK (in!)

data: F; .73. Age ICI patafiolant c CH,*quæ
produâæ AH occurratin I. z

4. Ex IpetC ducaux: ICI; quæpr01 f
x duëtæ GE cccurrnt in L.

i 5 Dubn’tur LM parallela BK, que?
produëtæ IK etcurtat in M. o o

6. Dcnîque producatur HCîn N.

. -, Dico CM cire parallçlogrammum-ï

.quæfitum. - -
* De-



                                                                     

LtnEk PRÏIMus.’ ’13:

E-DÈMÔN’STRATIO. t

Triang. ARC æ. complementoGC,

per Confit. x q qCompl. CM a 1:0 eidem compl. CC. 341- 11

5 Ergo triang. ABC b3) compl. CM. ,bh 1-

Ângulum’ autem CNM elfe 30 angqu A z

datoD fic demonfiratur. l . I
Ang. CNMCŒ) HCK. proptër Pa- "9*

ralleîas CK. NM. n Y
AngÇHCK ao’çGEC, proptcr pa-

rallelas qI-IC. CE. g o x Î
Ans. CECI D. par conflru-’

êîonem.’ H W. ’ r a

Ergoang. CNM qu. d :dAnL;
Cum j’amdenîque brus CK Faâum

fit æqualelineæ dans F , panet Farando-
,grammumCM quæfim fatisfacere. -

.x

Rz’ I Pro-



                                                                     

13,2. E.UCLIDIS,
’qPIRoposI T10 XLV;

mon; Œm refiilinfiio AD æquale
parallelogrammum E?) confli-.
mère habens angwlum daguaient

angulola’ato F. i

CONSTRUCTIO.
1. Quota CB dividatur.

ireâilineum in triangula.

.4..qu 2. Fiat aparallelogram- i
mum El æ triangule BCD ,

.ihabensanguium Han data F.

un ° 3. Su-



                                                                     

L 1 nua. PRIMus. 133-
;. supra iatus GIbfiat pin-1...;

rallélogrammum GD a) trid-
angulo ABC , habens angu-p i
Ium ou) æ ipfi H.

, Dico,quæfito fatisfaé’cum .

- eflè.

DEMONSTRATIOo
jParallelogr. El a)

A. triangïBCD. . o fi
4 Parallelogr. GD 17 Perle n ’

triangABG. .
» Ergo Fatal]. ED æRthilineo

. n AD. ’ »
Q. E. B.

il

R 3 P505"



                                                                     

13.1., EuCLIDI-s

p [toton Tl o. XLVI.
i fichu. i Super dam "3524217? quadra-

tum AB 2X) Maine. 4

.. I c à

z il, 1.3; .vCONSTRUCTIO.
t .7 Abncxtrcmitatibus A ’86

Bi crigc fluas péipcndicuiatcs

tu. I. A AC. BD. quæ: fint.æquaics
» ipCi AB.

. 2. Ducatur redtaCD.
Dico AECD icH’e qua-

dratuth quiæfitump

DEMONSTÈATIO.

, p Pto lateribus.
un» - LatUSACaæ BD,quiau;.

l -’ I- trim-«A.



                                                                     

L;nz&:l’,nlmus. 13.5
trumquccfl a) cîdem A3.» *

Latus AC cî’c. parallclum

b BD , propter angulos reâos. 5184- . A

A. B. r -   1
  1; Ergo CAB 8: CDfunt pa- c334

rallclæ &æcjmles , .adcoquc- -
omnia latex-a æqualià eidcm
A8, "inter fc funt æqualià 8c  ,
pal-alleu.

4 r-Prio angulisu,  , fi
In parallclogrammbAD an- l

guli VA.B; funtrcéti: Ergo’ïï e- ML

tiam oppofiç’i D. C (nm Rôti..- .
Ergo ÀBDCëef’t quadratum.

v l
[A  . Pio-j



                                                                     

Thcot. ’

33°

136 r Euchrs
,Î’Rôpo suie XLVH.

. In omm’ tridpgulo refidnguvlow

BAC quadrat’um [amis BC ,
gaminât) 472gqu opponitùr, æ-

" gade efl Juaâus fîmul "ligua-

114m [me m 3.4. A5 qua-
drain

TEMONSTRATIO.  
Ex A duâa AL parallcla late-

À ri BE .I lateris BC quadratu’m B1?
ldiVidlC

I 1



                                                                     

,Lrnnk Panaus. «i3; .
dividicz in duo -paràllelogramma »

BL.KD:  ’ y’ ,  Si jam demonfiratum ficParal-
JalogfiK’Q ech :0 quadrato AI .

. ut 8: parailclogr; BL’cfl’cæquaè

duré-JE , peraéta res cm. ’ n

Pro Primo.

Duâis AI). BI angyBCDæ ACI. qui:

uterque reâus. .  
"A mg. ACB. en ACE.

L;v

l Afig; ACD’ao BCI. -  j

Ï Ergo in triangulis ACD.BCI.   a.
Latus AC :0 CI. ) quia. (un: Iatera’ co-  
Latus CD :0 BC. tandem quadratorum. .
Ang. ACD au BCI. I

’ Ergo-3Triang. ACDttîang. BCI.’ , 1  4  L

c Atquî pafàllelogr. KD Quîa ’ funt

duplum triangt ACD. I in îifdem bai :41. la
. Et parauelegr. Al duplum films 8c ph:

triang. 3C1. rallclis.
3 * ’ Ergo



                                                                     

7138” ’Eulcirbrs. l v ,
, Br o bparall. KDJ) Parall. feu «a.

sua. 7 g Idrato AL q
Pro: Secundo.

D;I&is AE. CF. Ang; CBE à) ABF.

  quia maque mans.
A Ang. ABC. ABC.

Ang. .ABE. au VCBF.

.  041:1: eîx)triangulîs ARE. CEP.

Latus AB’œ BFA Utpote Item cornu-
Latus 3E æ CB.]dem quadratorum.

44.1. Ergo Triang. ARE tao Irîang. .   
CBF.

Ï ” eAtquî parallelogr. BL cit Qui: (un:

94m. dupluImtriang. ARE. in iifdcm
JE! paralieloghiAF duplum bafibus 84:
triang. CBF. . . r parallelic. .

- Ergo -



                                                                     

Luxh Palmas. 139)

quadrato AF.
Acquiantea parai! K1) :0 qua-

Ergo para". BL tapant". [en I f Ans; I

)A l ’ ’drato ’ AL,

A Ergo Quadratum BDa’.) duobus quaf

dmis. AF. A11  
q B. D.’ »

V s. h   Suc-



                                                                     

«14.6 ’E and n 1.3
Succînâior autem 8c clarjor CR Clatif- A

ï fimi Sturmii demqnflratîo; quam in in;
Mathefi enucleata, pag. 30. hocUmodo

r
proponît.  ’"    

’ l

Fil).Î un... il A... " V x

on, a?
B G: C y

F3655 farïîendîs , quæ appofi;a figura

morffirat. ’ ’
E FD CG duplum efi Ali ,

ACD. I I  Atquî Cl AHIC etiam efl: dufq’ ’ ’

plum Ali ACD. ’
Ergo :3 FDCG no a AHIC. a

  n Y’Eodetln mode.

a FEBG duplum cit Ali A153.
, Atqui El ABLK etiam en duplurr)4t. I.

Ali ACD: f

c T1 . â » Erg.



                                                                     

L 1 un PR.I’MI.18.

Ergo En FEBGæ a .ABLK.)*A
Supra cf: ÜFDCG J) Cl AHIC e’

Barque d’Encna’o’ à ABLK 4.

BAI-11C. . (L 15.- D.
. Nain quod latùsÀBE occurratlaterî LK

8: latus BD com-imam lateri 1H fic patet,»
fiàuîdem omncs anguli O , ut &Pmanî-- ’

feflo æquales fun: , quiz; ubique O --Æ-. P.

confliruunt unum reâum. ’
Adeoque Alum ABC tevolutum circa

I vcentrum B congrue: cum triangulo BLÉ;
revolutum autem cirez; ccnçrum C , Con. .
gruet cum triangule CID.

S7ÇHIOLRIIIM.I.
Puléherrimuù hoc Pj’thagorè invcxi-’

tum infigne pet totamà Mathefin cil.-
Theorcma, 86 non pauca utiliflîma flap-
peditat Problemata, quorum cum alia f
apud Clavium 8: alios Autores abun-
danti finis copia videri pofiînçl nos tria

A tantum afferemus. r ’

  S: - Pn23

14.1 .



                                                                     

14.:

1; Duas lincas K 6: L, jungcip .211-

EMCLIDIE

nomma-1.,

Datis
quodli-
bct. lineis
K. L. M.
N. O. in-.
Vénire

L . (madra- v.
mm
quad o-
mnium
lincaru m
quadmtis

I lima!
fumcis fic

» æquale.

Cohfiruâîo 8c Demonfiratîo.  

gu-



                                                                     

LIBER PRIMus. Â 14.;
guîo re&o ABC . cri: duétâ reétâ AC;

DACæDtisK. &L.   , , uvz. FaétâÇDco M perpendiculariad u
CA, cric c1 ADæûtis. K.L.M. ’

3. Ad AD fiat perpendipularîs 13E
:20 N. eritquc D JE 30 mis K. L.

M. N. .4.. Ipfi 11E fiat perpendiêularis EF,
:0 O , critqueDflF a) Uns. K17. M.

N. O. . u ., (hm omnia fcquuntur ex hac prop.
’ 7. cum quatuor ifta triangula ABC. ’

’ ACD. ADE. AEF. par confiruôho.

nem (in: tçâangula. I ’
I .

 . ï Pro-



                                                                     

1.44..

l lum. parallela BD.

EUGLID f3 . «Î

P a .OU.B:LÎE. M A. Il, L

J) ’AH F3;
Denis duabus fluois ibæqualibus f

l K. L. invenire quadratum, quo
a fc invicem quadraçaw ab. illis faits

. udifiërunt.

CONSTRUCTIO.
’ 1-. Facreétam DE duplam da.

tæ majofisK. u
2. Superill’a dcfcribe Semicir-

culum DEB.
’ 3. Fiat ipfi DE perpcndicula-A
ris BC :1) datæ L. l

4.. Ducatur CE ad Semièircu- u

s

5. Ex]



                                                                     

LIBER Bannis. En;
5... Ex punéto E deniittat’ur

perpendicularis EF; - »
Tarn dico I: AF cfiè diffa.-

rcntiam Brorum K. &IL. . » ’

HDËMONSTRATIO. .

Du&a AE cri: triangùlum I
’ AEF par confiruâionem rcâana

gulum; adcoquç pcr4.7.I. u
a AanDEIIT-I-DAF’

ArquiDAEœDK. Per con:
EtDEFœUL. [huât

x Ergo a K fupcgatuL par: AFI
adedquc a AFcÏ’c dificrèntia [3:03

(nm, K 8: L. .

71’ Pao-



                                                                     

V

".6 ’ ’EllCLLDIII.

PROBILEMA. 111.

Cognitis trianguli récitatr- L
guli A796 duobus lateribus ,
invenire tertium.’ . -

PRALXISL

.A’.

,3 5
"B" 45’, C

Sir): cognîfa duo latere.
. Il? ;.Bé 4. (&iatriangulum

c9: rcétangulum : duo qua-
drata A? 8c 730; feu 98: 16
addantur inunam fummam:

. v . & .



                                                                     

«LI’BER PRIMusg 414.7,

8: obtinebîtur 2;: pro duo-i r -
bus apis A3. BC. hoc cfl pro
m0 «46’: 7cuius radîx ydabic ,
’latus’qUæfitum AC.

Similitcr cognita 5m: Ia-
teraAÇçôcBC4: tum auto
dfzç fublato me .BC, L16,

u ,rcl’cgbitpro Dto A? 9. cujus
radiix cxhibcbic latus quæfi- U

mm AB. . * ’,
J

T 2. * Schoa



                                                                     

14.8 A EUCLIDIvsw
à SCHIOLI-UM IL.

v1)K
" ’PMANOA.”.F

L .G:
B- CSi trianguiuin réfiangulum fic ’

fimul Ifofcelcs, faciilime propo-
fitionis veritas demonfirabitur
hune in modum. i

PRÆPARATIO.
i. Super lateribus AB. AC. fiant Cita

AF. AG. o .
z. Ducnntur re&æ CD. DE. E8.

Dico BCDE elfe Dtum a BC , 8E
30 Bris AF. AG.

DEiMONSTRA;.IQ.

PARS 1. 
Per 3 a. I. illufque Cogoll. z. tics angtîf

a , ç 1
4.. &LL-4



                                                                     

’LIBER. PRIMDS 149
li adB fc.ABC. ABE. EBF. ut &tres
ad C [ci]. ACE. ACD. DCG : præterea
duo ad E (c: AEB. FER, ut 8c ad D
duo ADC.GDC; [une femîreâî: un-
de jam facile deducirur angulos ABD.
ADE etiam effe femireâos : adeoque
quatuor anguios quadrilateri BCDE eflë

« reêtos: quareiarera oppofita flint paradie-
la: fc. BC. ED de EB.DC. .

Arqui BC æ CD (6.1.) quia triang.
BCD CR reflangulum in C 81 haber duos
angulos fiipra Bafin’BD æquaies: unde

etiam BE J) ED. ;
Ergo quatuor latera BC. CD. DE.

EB (un: æqualia : adeoque BCDE arum

laterisBC. . A V
PARS Il.

Sex triangula K. L. M.N. O.P. ha-
bent fuas baies inter (a æquales , (quia
fun: latera Bd) 8: duos anguIOS [upra ba-
fin , quia omnes fun: femireâi. I

Ergo pet 16.1. trianguler omnia inter
fc (un: æqualia. ’

Adeoque 4 rriangula K. M. L. N œlîa
4rrîaugulis. P. M. N. O.

Hoccfi: Ütum. BCDE I) [Iris AF.

AG. Q E. D. * i
:r Ï qCUÎ



                                                                     

r 50 E u c L 1 D 1 3
Cuidemonürarionialiam fic bre-
I Virer adjungimfius. L i

D

Defcriptis quadratis AF. AG.
BE, producanrur lutera F8. GC’.

’ quæ neceflârio debere eadere in E

8: D facile probari potefi . ptBE
ï 0D (in: Diamerri. quæ ipfum

quadracum 8c lingules illius angu- .
los bifariam fixant. I ’
’ Undejam nulio negotiodedu-
citur lineas BK. CK. 9K.EK cr. l

. fe inter [est lateribus dB. AC.
æqua- *



                                                                     

Luna Prunus. 171
æquales’. adeoque trianguli îDBC’

A .cu’tho CI inter cardeur panne. I
las [B GŒ exifienris, bafis 9C, l
dupia CR Paralleiogrammi bafeos

’CGzergo per Scholium pro. 4.1. I.
Triang 7)BC æ Dm ÂG. 4

. Deinde triangulum 9E6 au
triang. 913C. 34.1., " *

EtTriangL TECJ) Dto AG. l
Erratum ÀG mon)an

AErgo Triang. ËDEC soma .417 .

Quart: fequirur duo Trianguia
93C. TECfimuÏ fumra , hoc cit
arum BCÎDE eiTe mie quadratis I
duobus AF. AG limul fumris.

Cæterum ex hac eadem demon-
flrationis forma’. fequens baud
inelegansdeducimus v

Theorema. I. ’

In Triangulo Ifofceic mitan.
gulo ABC, quadraturu Hypote-
nufæ BC quadruplum efl triangu-

i liejufdcm propofiri ABC. D
, a. q



                                                                     

.1542 EueLIDis.
DEMONSTRAÏIO:

Ex fuper’iori demonfirurione-
i pater lingules DtiBE angulos bi-

feâos elles: [incas BK. CK. 9K
EK lareribus dB. 14C. æquales:

V Undejam fequitur quatuor trian-

gulanKC. CKE. 9K3!
6c inter le 8c triangulo BACeITe
æquian gula , x8: æquilarera: adeo-’

que æqualia.
Cura autem quatuorifia trian"

gula confiituanr «Bruni BUDE!
pater illud [arum quadruplum éf-
fe Trianguli ABC. ’ (LE. D. ’

QIÎæ demonftrario præceden-
ris T 1eorematis, cum mihi occa-
fionem præbei’ec inquirendi, quo-
modo arum hypotenufæ trianguli
reéranguliinæqualium larerum fe
habercr 2d ipfum Triangulum .
fequens fefe (tarin: prodebat. ’

Theorema’ II-

In quolibetcunque. Trianâulo



                                                                     

5?.LÎE1 En.

1:

.V

Lues. Prunus. r5;
Reâangule, inæqualium laterum ,
quadratum Hypotenufæ trianguA
lum propofitum quater fumtum
fupcrat me quod fit adifiërentia

A reliquorum laterum: feu quôd
idem efl ; arum Hypotenu-
fa: efl: sole triangule pr0pofito
quater futupte una cum modifie-
renriæ reliquorum laterum.

Demenftratienem vide pagina
lequente.

x De.”



                                                                     

in]. EUCLIDIS;
l DEMONSTRATIO.

l! Super rrianguli reüanguli ABC
lateribus conflruantur Dta AF.

116. BE. .Deinde producanrur larera FB
GC: tum ex angulis E &ïDdu.
cantur EKpatalleIa F13 , 8c îDN
parallela GC: iflæ lineæ ira fein. .
rerfecabunt. ut confiituant qua.
ruer trianguler BLC. CKE. E N’Y)

ÉDMB,



                                                                     

l. LIBER Pantins. 15’;
DMB , 8c in illorum media qua-

r i dratum KLMN.
Quibus Confiruâis vel levi;

ter in præcedentibus exercira.
tus facile’omnes angulos O , ut
8c crimes T inter fe Joies efl’c

perfpicier. V V
Unde fequitur par 26v. I.

quinque’ illa’Triangula elfe in-

ter fe æqualia; 8: habere la-
tera æqualia lateribus z (c. BAI.
DIV. EK. CL: uretiam AC. 6K.

. EN. TM.BL. ’
(hure fitauferarurBLa BM:

,. ÉDMaŒN: ENabEK: &CK
a CL , .remanebunt. KL. LM ’
MN. NK inter fe soles , qua: (un;

’ l , difierentiælatertim dB. 120.
Œiaautemifiæ æquales lineæ .

’ad’angulos retires funtjunétæ , ut

facile ex 26.1. pater, fequitur qua-
dril’aterum KLMN clic quadra-
tum differentiæ laterum 148. AC.

Cum ergo quatuor triangula
BÂTD. ÈME. EKC. CLÉ. cum

l - V z l C1150



                                                                     

x56 EuCLIDrs
me KLMN confliruanr torum
BCDÆ ; quod fit ab hypotenufa
BC z patebit abunde propOfiti
nofiri Theerematis veritas.

Vix autem pomma quia hie af-
feram plus quam eleganrem Chr-

. riflimi Chriflopheri Sturmii de:
monfirarienem præfentis prop.
4.7. quarre ex hac figura, alio ac -
diverfo a nobis ex fundamentoh ù
confiruélâ’ , nobis fuppedirar.

l in calcule Alegebraicoprepofi-
tum: quæ tamen ab iis. qui vel
a limine Analyfin fpeciofam fa-
luraverunr , intelligi porefl.

Illa autem itafe habet. Trian-h
guli ReéranguliABC. latus BC .
feu hypotenufar dicaturu: AC
Vocerur à. JE c. Ares. Trian-
guliABCeritL 6c. adeoque qua- e

tuer trianguler facient 2 ée: Deinde

diffèrentia lateruMB. AC erit
0-6, ejufque Dtum u-zhc-JT-n M:

. .qued priori areæ quatuor trian."
gulorum additum facit ce 5446,

quæ



                                                                     

VLrurm Pa 1«Mus 157
quæ fumera cit ælis me (uraète
ab hypotenulà. q

Cum autem ifla fumma exhin ,
beat due Cita laterum dB. 110..
fequitur etiam duo illa tata efl’c

aelia me BC. A

r . D: lÀ



                                                                     

158. ’ EhuCLIDIS

Cæterum illufiris hujus pro-
pofirionis aliam a præcedente ge- I
neralem demonl’rratienem nec
mode damus..

Triangulum reâangulum da-
tùm fit ABC; laterum AB. AC.
quadrata fint AD. AL: 8c lateris
BC quadramm BH: jam pater
ad oculum quadratum 8H a re-

- liquisquadratis AD,AL, abfcin-
clerc triangulum AFB 8c nape-
zium AIHC. Si jam. prodqâtë



                                                                     

LIBER Pal-Mus. 159,
DE in G , 8: ducËta’ NR per F
parallela BM 8c GKl parallela
E A , demonfiratur elle rriangu.

lum. x * X Je Y.
l v S Je, T. vParallelogr. P .1) Q.

TriangulumiGFR æ IHM.a
. Cerri effenporerimusgde pre-
pofitienis veritate.

DEMONSTRATIO. ’
Gene’ralirer notandum facile.

puffe ex præcedentibus demon-
flrari omnes angulos 0. ut 8c
omnes R .efle inter fe æquales.

Primum X ce Y.
r Duo rriangula X 8c Y habenr l

dues angulos O 8c R ut8z latera a
BC.CH æqualia: Ergo (26.1.)

. ipfarriangula funtæqualia. I

Se-



                                                                     

160 . Eu en in Ils. .

l Seeundum S æ T.
Duo rriangula S 8: T, barbent

dues angul’os O 8c R , 8c ut 8: la-
rera NF. GK æqualia : Ergo
ipfà ttianguia funr arqua-
.iia. Et latus BF æ’GII. quibus
ab æqualibus BG . CH ablatis . re-
manet FGCOIH. . ’ -

Tertium P æ Q. i
Quia funt complemenra paral-

lelogrammi DK. (4.3. I.

Œartum Triang. GFR a) IHM.
* Duo triangula GFR8c IHM. .

habent duos angulos O 8c R. ut:
’ 8c larera FG. 1H æqualia. Ergo

(26.1.)ipfa triangu’la funt inter (à

æqualiafi’ ’
Ex quibus pater lateris BC

quadratüm BH in le compre-
"hcndcre duorum reliquerum la-.
’terum AB. AC quadrata AD.
AI. Ergo quadratum BH etiam

Fer.



                                                                     

L in a :P.Ir..1iM’u il la.
per Axioma 13. duobus quadra...
ris AD. Al. æquaie cit; L’A

Q. D.’E. .

ngd autem.BG.cencurrar
cum DE in punâeG’.’ 8c CH
cum ML in H. ruina fleuron.
firarum’ cit. x . 1?

...
a,

ï.

k X4L.f.

" Il

t kl t7: 1*à .
.

I i lp. : ail -’ i.

3 a, 1 l: I it .» lr ï 5r Î i. 4 -, .1 àr 5.3 l aa - u... ..... ,..... -...-..g....î.q3

l -.!w w. Mafia... 4.’ r - à aun .üu .



                                                                     

r6z . Euler. tiers .1z

au DEMONSTRATÂO.

S la k R

4 a a, Irl-



                                                                     

L 133R Pa r Mus

Triangulî refiangulî ABC , laterum
quadratafiut A D. AK. BT. demonfiran-
dam CR hoc tertium BT efïe 151e duobus

reliquis. ’ t’ Fiat AX je AF., en: ruper AX a:
&um quadratum AF J) AD. Produca-
rut KH in Gut fit HG I) XF Ducatur
AG.’ 8: par I ducatur MIN parallela AH

.8: tandem agatur EG. Eri’tqueiI-IE pa-
rallelogrammum, cujus complementa’

. E1. 1H. Tant æqualia: fi utrimque adda-
tur commune parallelogrammum MX.
exit quadrarum AF hec’eii; AD ce p31

ralieg. MHz ’ k r
Ergo totum paralleiegr. MK elfe aè-

qualeduobus quadratis AD. AK. r "
Deinde fumatur CLI) CM , 8c CR

:1) C K. 8: perfeâo paralldl.LR (quad
l erit J) ipfi MK) producantur L08: TQ
ut (ibi OCcurl’ant in R, mm ducatur Dia-
gonalis C5, quæ produétâ cadet in P.

V (ut max demonfiràbitur.) ;Hifce faâis in 1’

parallelogr. LTduoicomplcmenta L3.
8T erunt (43. I.) inter fe æqualia: qui.
bus fi addarur commune parallelogr. BR,
erit parallelogr. LR (hoc CR duo Quadra-

ta AD. AK) 30 quadraro BT. .

...-lwr- X24 q

Je;



                                                                     

Eucr.1’.ors ’.3.164

il en:



                                                                     

L r un Pa nana. 165
anima Demenfiratio. ’ A

iRIntra lattais. 13C quadratum BR , fit
U CH :1) Iateris AC Cite Y: qie a Üto
BR fublato remanebunr duo parallelo-
gramma’ BlO. 0K. feufaâeparnllelogr. ,
OS æ 01C;"remanebitrotumpamilclo-
grlammum ET, Œod fi demonfiratur
clic æ DteX , peraâq res erît.

(bure fumta BE se BA , confiruatur A
Dtum BG æ Dto X. Tum produâis la-
teribus EG. ST, ut concurrcnt in N; ex
B per L ducatur BLN 5 quæ etiam cadet

inidem punâum N. ’ . .
Tum in parallelogrammmBN com:

piementaEL. LSIerunt æqualia 8c fi ab
utraque parte addas commune BL. erir
parallelogr. BTa(hoc bit 30 4-. OK).
æ Dto BGfeu X. ’

Unde jam pater duo Cita X&Y cire
-aequalia pro BR.

igue;

X griod



                                                                     

166 Eucnrnrs
Quod autem Diameter BL produâa

cadat in punâum N , ubi latera EG ,
3T produêta concurrunr, fic probatur.

«B Ï Dl

Si



                                                                     

Errata P a 1 M us. 167
Si tnon.cadat in N, tum juxra adver-

farium cadat.
’Vel lupra N in X, ut BX lit linea

reâa. . .-Vel infraN in Y , ut BY fit refis.

In X lupra N.
Angulus 0 æ’ 03.
Angulusr 0 æ P.j”9’I’

Ergo Pv QI) Qexternus interne cen-

tra 16. I.
mademenfirario obtinet in omnibus

punais fupra N fins. .

ÏInY infra N.
l’Angulus O se Q.

Angulus O J) TiniL
Ergo Q æ I. iterum extemus in:

terne contra 16. I. iEndemque demonflratie locum habet ’
in omnibus punâis infra N- poliris. z

Ergoicum linea Bi. produâa non poi-
l fit cadere Îupra nec etiam infra N necelÏa-

rio cadet in ipfurn Buridan). N.

Pagà



                                                                     

A ’ 11160:.

34-

a tr. I.

b47.v1.

c Ax.I.

d 8.1.

7168 rEuCLIDIs
PROPOSITI o XLVIII.

" I si quadrant»: 4b une
. I Triangnlilçztere CE defiri-

prima fit arquait duobus reli-
qunrum jutera»: Ca. .AB

- r quadraris : "galas CAB,
C 34mm reliquaijia lltfld un -

titrent a reflua en).

ID.

DEM o N s T Ria-1 o.
Ex A ipfi AB (a) errcitcturperpcndicularis AD

DO AC. 8: ducatur’reâa DE. . a. V
Tum in Trianguio DAB frit,

Quadr. DA (hoc cit AC) -I--’qua’dr. EA13 (b) 3)

quadr. DB.
Atqui quadr. ’AC.--:’-- lquadr. AB etiam en:

æ quadr.CB per Prop. 4
, Ergo (e)quadr»DB Il) quadr. CB. i i
Adcoquclatus DE .1) latcriCB. v

(Quart: in Triangulis ADB , ALE.
Larns AD .1) AC par conüruflionem.

Latus DE J) CD.. a . . A
LatusAç commune. I ,4 fi

Ergo (d) ctiam.omnes anguli (but; æquales

adeoque. . ’lAngnDAB ID CAB. k
l ArquiDAB-elheôrus. I 4

Ergo CAB eriam mîtes erir. i Q. D. E. l

FINIS Lisa; Pnlmr.
EH!



                                                                     

EUCLIDIS
ELEMENITOÏRU

"LIIBER SECUNDU8.. l"

hN primo libro inflirura triangu-l
I lorum rum. quoad angulos tutti

’ quoadlatera varia comparatione;
8c parallelegrammum non una 8e
inter fe 8: cum triangulis collatio-
ne. in hoc libro fecundo aggre-
dirur Euclides linearumq ad libie
hum (cérame: parallelogramma
Reëtangu la 8c Quadrata; docen-
de quomodo (e habeant Parallelql

I gramme: reEtangula quæ fiunt a .
partibus alicujus lineæ tum inter
fe rum relata ad Quadrant retins

’ lineæ: fient exipfis propefirioni-
bus porro manifeftum evadet. A

Cum autem hujus libri propo;
fitiones; lice: numero non. adeo
multæ . tales fiat. ut fuadiflicul;
rate tyronum progreflui baud exi-
guam fæpeinjiciantmoram, nos

Y oleum

Æ



                                                                     

17e EuCLrnrs
olcum 8c operam’non perdidiii’e

cxiitirnabimus . fi illarum demon-K
flrationes ira o’rdinemus , turqui-
libet illas, attente perlegens (tu-
die. illifque primum librum be-
ne perceptum rite applicans .
maximam difficulratem , penitus
difparere comperiat.
i Cæterum’ ne eccurrenresigno-
tæ Voces demonflrationum ab-
rumpanr curfum , hic ut 8: in pri- ’
me libro faë’tum cit. Definitio-
ries præmittuntur terminer-mm ado
bibenderum relientesdubiam fi-
ênificationem. i



                                                                     

Liman SBCUNDUS. .171.

DEÈINIITAION E s.

r- I. l, lY’arallelogmmmum refinngu-
[am ÀBCÎD tontinai dicitur [146
daubas rrfiis Cd. AB. raflant
angulam A coinprehendentibus.

l . Jc I D

s ,- .A 1:Arma vidimus generationem alicujus
fuperficiei. quæ in memeriam revocata
parallelogrammi re&anguli formatienem
inrclleâu reddet faciliorem .

Reâæ lineæ AB. perpendiculariterin-
liftant iinea CA, quæ concipiatur ferri
fapralineam AB, ut ipfi femper maneat
perpendicularis; cum ifla linea C’A per-
venerit ad pimâum B : mm extremum
punCtum C defcriptam relinquer lineam
CD æ ualcmipfi AB ; 8c cum linea BD

i t fit qua l cardera cum linea AC ex panera

h . - .8 Y a , A



                                                                     

17: l ,EuCLInH
A delata in punâum-B, etiLlinea BD .

etiam æqualisipli AB. a I
Unde parer ad inveniendam rotant

quantitatem feu aream alicujus paralla-
’Iogrammi requiri tantum notamlengitu-
dinem duorumlaterum angulùm reâum

continenrium. ’

Q il)
L..- 4,11 ,,

C”

P
X

0 T
A) 15.3.
Quod ut adhuc elarius evadat , fieu: ’

8: arâilfimam inter linearum in le invi-
cem duâum 8c numererum multiplica-
tionem elle affinitateni , ponamus lineam
CA divilam elle in quatuor partes raqua-
les CP. PX. X0. 0A. limilirer lineam

. . A;.45



                                                                     

z

’ Liban SucuND us. :73
AB in quinqua partes; quæ prioribua
æqualcsfint. Si jam linea CA fupcr AB
mon perveneritadlpcum 1 qunâum
C. defcriptum exhibebit lineam CC;
punétum. P, lincam PR: X, lineam

i x5; 0, liaeam 0T ; adeoque unico
ifio motu faâa erunt quatuor ilta minora
lquadrata CR. P5. XT.  0 x. que: nim;
linea- CA partes habet: fi enim ex plu-
ribus Iconflarçlt partibus , miam Ph,"
conflituta cirent quadrata.

Facile autem intelligimus illud idem
efie ac fi numerus 4 ducatur feu multipli-

cctur par r feu unitatem. * i
Similiter li linea Q1 (qua.- eadem iam

coficipicnda efl cum AC) fecundo mon:
pervenerit ad punâum z , ecdcm modo
quatuor alia quadrata efiicientur qua:
prioribus addita [imul 8 dabunt : id quad
iterum idem cit, ac fi numerus q. bis
multiplicetur par 1 feu femel Pei- z.

-Non aliter fi linea AC perget moverï;
tertius motus quatuor alia prioribusadjiw

» cietquadrata; quatuoralia quai-tus; do-
nec tandem quintus ultima quatuor ad-
juagendo quadrant forum parallelogram-
mum reaangulum pèrficiat 8: compleat :
au; ouinia’quadrata (ibi invicgm addita a

ï i X 3 :0 ex-



                                                                     

:74. Eucmorsæ
20 exhibcbunt; quod rurfus idem cf! ac fi
numerus 4 quinquies per unitntem feu fe-
nie! pet-5 multiplicarus eflent; qu: ope.
ratio fimiîirer euhdem producit nume-

ruu;.zo. a i V .Cæterum notandum efè in Te hen-
tibus ad multiplicandum ,lineam A8
pet lineqm CD , [au ad ducendamli-
neamABin iineam CD: vclrandem ad
defignandum reâangulum compgehen-
film fui) Iateribus AB, C13 inefemper
[cripmrumû AB. CD.

Undé jam exifiimo manifeflam fatis
en: rationem 0b quam ad inveniendam
alicujus feu omnium parallciogrammo-
mm reàanguiorum aream folummodo
duorum larerum reâum angulum com-
Prehcndcntium requiratur notifia.

Hinc porroapparet , quorpodo cogni-
ta area paralieiogrammi reâanguli , 8:
aherurro larerum alterum inveniri poiIit
lattis; dividende fcilicetdatamaream pet
huis cognitum : id quod in parallélo-
gt’ammo AECD date patet,.quod 10
quadram cantiner; qui numerus fi divida-
tua pet 4. Feu cognitum lattis CA. acquire-
musg pro latere AB. 81 viciflim fi zo di-
Viddtllr per 5 feu latus notum AB , inve;
nictur 4 Pro altero latere AC. i

. V . - - N?
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NOTA.
Primo. Paraiielogrammuni dicitur te.

&angulum. quad haine: unum anguium
re&um. Nana-fiunuSefireëtus, aerunt
8: reliquireâi. ’ h

Secundo. Parallelogrammum cit- val
oblongum vel quadratum.

Oblongium ici]: quod lapera’ contigu:
baba: inæquaiiayfive .quçiël continetur

in!) duabus rçâis inæqualibus; illud au-
tem nos in ifcquentibus (emper expri-
memus hocifigno S; Mecque en gr:

- E: AC, lanpervfignificaliit pataude-
grammum reâangulum AC. ,

gamma, cit ,1 qùod fub duabus re-
âis æqualibus continCtur: illud etiam
exprimemus tali figno El ut [Il CD 3
hampe: denotet Quadratum CD.
«Tertio. In lequentibus nomine re-
flanguli Euclides femper intelligic pa-

- rallelôgrammum reâanguium.
Quarté. GeomEtræ chine paràlieio.

grammum exprimunt, duas tamtam no.
minauda literas par diametrum oppofi-
tas: ut ad defignand m pâtailelogram-
mëm appoîitum adhibcnt literas AD. ive!

I

Il. Omnis



                                                                     

176 ’ ,Eucnmria

Il.
.Omm’s parallelagmmmi [tarif d

14mm quodlz’bet .eoram’ gaz; cirre ’

diamant»; filin, fil"! , parfilaie-
gmmmamm, cum duobus comple-
miltit. Gnqmon «avatar.

At?

1!qu.

E D
Figura FGEH’, compofita ex duo-

bus cornplemcntis FG. EH 8c , quod cir-
cadiametrumieü parallelogrammo GE ,
dicitur Gnomon feu norma; ad imitatio-
nem illius inürumenti qui) fabri utuntur,
ad examinandum , utrum ex.- gr: duo pa-
rieras , val duo affaires ad angulum refluai
conjunâi fin: nec ne. A

P110;



                                                                     

L I DE a aSis cannas. V177
PÂQPOSIT19.L .

c F D v Si funin: dm n- ’rhcox. n;
l l au: G (9’ AB , qua-

mm altem [du fit
in quotrunque parte:

i

» A. ** AB. EB alterave- I
. 10 infeôïpz; ait re-

. fiaizgulum [ab 511i:
dauba: G ÛABcomprehenfilm Æquflle n-
élangulis, quiz [ubinfeâa G, (7qu finguli:
figmcmis AE. EB continuum.

DEMONSTRATIO.v
Ex punais A 8c B exige duas perpendiculaires

AC, BD æqualcs datæ G: 8c junôta (.D, ex E duc
rcéÎtam EF parallciam AC val BD. Tum lincæ
CA, FE inter (a) Te æqualcscrunt mies dam G. Û 54- I-

Jnm E AF contineturiub CA , hoc cit-G 8c

Êgmcnro AE. ’ ,Et a ED continetur fub FE hoc G iel’c 8:

lègmcnto ED. ’ - i
Duo autem (:13 AF, ED fimul fun: (b) ælia b M x5.

toti Œlo AD quod continetur fub data 8c tata 4

A B. ’Ergo pater vcritas prqpofitionis.
Sub calculi formula brcvitcr fic demonftratur

AB J) AE -i- EB M

G G G)(0:36. ABœ :G,AE-;-:G,EB.CM5,
Q. D.

G

l Sit: Io, [Ve] in Numcris.
- 7, 1° æ 7 -i- siM .

EC, 3. 4. 4. 4.!
G. 4.: 4o æ 18 n. J) 40’-

’ z v Pro: N



                                                                     

,(178 EUCLVIDIS.

P Roue si TU! o. Il.

i mon à Si rafla dB [6674 fit afrnnque
in C à *D tria reëîangula [ab mm

AB, Û fifigull: Ïegmentis AC.
CD. 9B promprrlaenfài æqzmlia
flint gzmdrato quad fit a tata .48.

la]! F,

ACD B
DEMÔNSTRATIO.

. Super AB fiat quadratum BEi.
ducantur CG. DH parallclæ AF.;

’ 34" 1’ quæ flint æquales a AB. hoc en: ’

AB. .. SEC fitabEA hocefi AB 8:

parte AC. i « -ŒGDfitab GC hocefl AB 8c

partcCD. » i. H3



                                                                     

Luna SucuN’nus. .179
i Q HB fit ex HD horicfiAB

8C parthB. . - A
Cum autem tria Eh EC. GD.

HB fimul fumta conflitunntûtum
EB, pater illa ctiam ipfi cm: æ- .

qualia. b humSub calcula. ,’ABao Ami-Ci) i DE. I
AB iAB’ A13T AB.) M

au: au :2113. AC .1... a AB.
CD.,FQAB. DB.

i Vclin numcris.
l SitAB 19. AC 2.."CD3. Ergo DE 5,-

1036 2d i 5.in? fiolM
10’ 10 1

’ i106 Jo 20-1- 304- 50 30 100.

Z. z. Pro:
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1.344

180 Eucmnxs
PROPOSITIO 1H.

’Sit raflez dB fifia utcunque in
E, reflangulum [ab tata AB à
partium alterutm JE compulsen-
fium . æquàle (fi ejufdem parti:
11E quadrato , une mm refian- I
gala [ab partiâus 14E . EB campu-

laenfoh Y l’

c r F D

A. 4 E , n r
DEMONJSTRATIIO;

il Ex A 8: Berige perpendicula-n
res AC. BD æqualcs fragmenta
AF.: tumjunâa CD ducatur EF
parallela AC . quæ ipfi AC etiam "

. aerit æqualjs

p13

. -A- -.- -» . 5’



                                                                     

ï ’ LIBÏER SIÈCUNDUS. 181

i CE continetur fub’ CA hoc

Aie
cil ,AE 8: fegmentoAE, a-
deoquc CE CR quadratum ,
faétum àb AE. t .

a FB continctur fubFE hoc
AE 8: fegmento EB. . k l n

i D CE cum feu-là ŒFB d’un.
qualc’ ŒCB, comprehenfo fub
C A hoè cit fegmento AE 8c ton
linca AB.. . n QÆ. D.

iiSub calcula;
AB æ AE J- EAE AE ’AEM

ÜJËEJfBJomAE .1. 5A5.
E . . ’

A A an A - .â---,A

4Veil in numeris.
SitAB. Io. AE. 6. Ergo 15.3.4:

.101!) 6 A]6 .6 hilqM
69 D 36 ri; :4 Jo 6o;

.2 s :1?"-



                                                                     

182 .i Eucmms; l
PROPOS! T10. IV. *

flW’4’ Si rafla lima JE 1027412th [e-

674 fit, in C. Quantum rotins
A3 erit æquale quadraîi: [egmm-
10mm AC. (JE , and mm bufimz:
to reôîawgnla fifi figmenzis,âC.

CE comprelaenfa. - z

.1) A
H i Je; udî( K

.p-tA , n Cg. .VB
IDEMONSTRATIOi

i 45.1. super AB fiaita 1:1 BD. 8: duëla
diamctro BD (amatis; BK Jo BC.

cum



                                                                     

Liman SÈclunnus. 183 ,
tutu ducantur l’CFLKH parall’c- b 314i l.

c læ latcribus BE.BA. t.
i Jam in triangule DER:

Angulusv O no P. quia utérque ,
femircflus. ° v L’EM-

Atquiang. Qæ P. d . 4.9.1.

Ergo 011) adcoque DF I) FG °,5’ L
Eodem mode probatur quad fit
Ang. R æS. ac proindc latus

, DH 30’ GH.

Atqui in parullelogrammo GD, , .
laiera oppolîta DE. HG ut 8c DE],

FG funt-æqualia F 534- ï-
  Ergo omnia illius latera (uni:

inçcrfcæqualia. . v " .
Arqui illorum unum HG æ

LAC. g 334.1. °
Ergo’omnia fun: æqualia (a.

gmcnto AC; Adcoquc cum o- -
mues anguli fint reéli , parallelo-
grammum DFGH cil quadratum
fafium abuno fegmento AC. , d

Eodcm mode facile démâta-i i
i [au "



                                                                     

(184J EuCL.1Drsé
firatur parallclogrammum CK
cire quadratum altcrius fegmenti

v CB. -’ Deiude S FK continetur fub FG *
hoc cit AC 8: fub GKhoc efiCB.

Deniquc il AG confinetur [ab
une fegmcnto AC 8c fub CG hoc

cf: CB. ’ lmise duo G la fi ad duo reli-
quo [un addcmtur exhibebuntto-
cum a quad fit ab A8 ; adcoque
ipfi æqualia opunt. (L E. D.

Per calculum hoc modo de-
monilratur. i il

A1330 Mu.ch
ABæAC..l-.CB

i BAC-l- s’Ac. CE.
4- a AC. c344: CB.

DABæUAC-l-z a Ac. c134. .

i CI CB. -Sou in numcris. i
AB 1010. ABlo ,
AC au 6. A310
ErgoCB J) 4. i 10°.

4GB



                                                                     
. .. fr;

4v-wb-lfi v

J

Liman SEcuNDus. 185
ACG I 4*CB I 6 AC
AC6 A 4 CB i 4 CB«
l 36 16 . . 24

COR’ptLÀRIUML

Parallclogramma icirca diamcq
trum quadrati func quadrata.

CORDOLlLARIUM II. v

Si méta lino: ibifariam fecetuc i
quadratum t0tius liucœ quadras
plum cil quadrari a dmudia fixai.

LAav- y PROF.

l



                                                                     

186 iEu-CLAIDIs 1 f g
PROPOS] T 1.0 V.

l neufs; ôi "fia [mea’ÀB [avatar in Æ-
’tjlmlifl in C .I à" mm [gadin in Ê :

raflangulum flG full: mæqualiâus
[ègmmtis 197). ŒB’cam’firelsm-

jurai, mm mm qwm’mw HF, 46
. intermedia I fefiione Ci), æqwzfe
. efl quadrat’o C1,. quo? a dimidm . ,

. lCB delrrzliitzzr.

i h E F 1’

Il i Il. (Li
ÉTÉ-ibi];

PRI-ÆPARATI’O.

.I.- Super dimidia CB fiat a quadm- ’
tum CI, ducaturquediameter. i l

53,. I. z. EdeucaturDFlateriBI bparal-

’ lclu. *. 3.- Sumta 13K 20 BD, ducatur KL
b parallela AB , ucôc iAL Parâllela
BK.

- l 46-1.

.Dc-l



                                                                     

«Ergo a AHœ r: DIA

A m

ch.w-

. CAmy-.--..-a-

,LIBER Snduxnus. .187
DEMONSTRATIO.-

a CG à): a GI. quia funtcom- è 43-1-

A ç piemenm: i - .. da DK a DK.
a" Lino DL-

- Arqui a CK æ d ,E’AH. i qui: [buta îs. 1,
in iifdcm parallclis & æqualibus baiibus. , l

r: CGi :CGJA’I".
:3 AGæGnomoniGHÈFG.

laça HF C]. HF , quad fit a .CD.

l 4.; Il. ’
E AU .4. D HE. I) C] CI. a dimidia ’

C8. faâo. ii” In numeris. I lsimoun w. Ergo dimidiaAC,CB 5. i
AD V8.1 Ergo DE z. M Et CD. 3.

CB 5 A138CE siM’ MijDB z v
UCB :5 ç:AD.Î)B. r6.

i » Tum.
CD g.ll
CD3JM’

ÜÔD 9. ’
DAD.DB.16)A

w i a sima-i. mon zsgutamc.

i . Aa z . PROv



                                                                     

1’88 , EuCLIDIs

PROPOSITI o V1. i
Si rafla AB. fit éifariqm [du

filma in C , aigu: refit; quædam BD ad;
jiciatur 5 En": reflangulum [146
i tatacompafimdæ (7 adjefia BD
.cantentum and cum qyadrata. di-

q’ midiæ CE, æqzmz’e quadrato ipflus»

0D compcfitæ ex dimidia à ad-

jefia. r .v V l x

’ .-.

A, C .BDi
’RRÆPARATIO. q r

I." Super CD fiat D CE. b
. z. Duâa Diametro FD, ex Baga-l
tut BG. Parallela DE. i v e

5. Sumpta. D1 æ DE , ducatur 1L
patafiola DA , il; parallçla D1:

«4.4.- -çèA a- v

sc-«N J C

A -...



                                                                     

h :..’Wm- -1;-:w» «c”üM’

. --..î.A-- .1

4...:L... -w A E .. i

1L1 aux isEc-uzfrnnusJ 7189 1

DEMONSTRATIO.
I AK 301:: CH. quia in iifdem pi» a 36. L

. ralliais.
Arqui E: HIE. au» b: CH, quia [une], 43.1

complementa. »
Ergo QAK a) c: HE.

I :CI i . sa. il tu?
us AI JÏd GnomoniGI-IKDG.

A GKS. D KG faêtum a dimiæéA Il

K dia c3. . - nP
a A144] KG au a CE’quod fita on

i In numéris. A ’ v
Sitlinèa AB ID. BD z. Ergo rota

AD. 12. Dimidia ABJeuAC. l
leu CB 5. Ergo CD 7. * *

ADlz. i

fifiDADÇDqujAÀ

UCB. r 25] il
l GKD. C-B 45 J) 45 D CD..

x.

i au, Pro: I
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PRo’Posnlo Vil.

mon Si rifla v dB atavique fait?"
in C , mm! quadrata tozius 4B à -

animois legmenti CE, æqualia
i bi: fimtorèflangulo contenta [ab

. grata dB Ô figurent!) diffa CB à
ana mm quadrato alterius [ignam-

.iiAC.

i. 1 v- A c B4K H M-
.D l L .iEÏ
l i 13-56,

PRÆPARATIO.

. 46.1. I. Super aABifiatz D AB.
- SumeBM au BC, 8; ducantur CL

f hm. MK bparallelæ lateribusBE.BA. Brit-
Àc34. L que æ c CE.

3. ,SuPer LE fiat C] EC.

.Dc«
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DEIMONSTXRATIO.
»Duo Dm AE. EF à dduobus dis 4A: ri-

, AM. MF cum Dm KL. "
v Arqu’i a AM Icontine’tur fui) AB &-

BM ho’c cit BC. A 5
Et c: MF continetur fub MG (quæ fa- i

cile probatur cil-e æqualis AB,cum,fit ME
in AC&: EG (O CE) &GF hoceli BC

Ut à üKL firaKH hoc CR AC ahi-rot

fegmcnto. V ïI Ergo Pater veritas propofitionis. ,

i , q du numeris. ,
Si: ,AB i0... DABiooiAAC 8. c1 c3 i4! ’
Ergo CB. z. MÜÆA-D CB 104.

AB m!- . aBC ’Ëleo , A A, i o
EABBC zo ,

, .2.
v .zBAB.BC.4ol I

W[BAC 64A.
273A13 BC CPU AC .104.

ut ante.

- a 19mà



                                                                     

i9: W Eucnznrs
, , PROPOSITI’o VIIIÂ

1mm Si rafla lima AB [tatar lite
(urique in C 5 aigrie iadjiciatu:
.89 a) BC 5 Reflangulami qua-
ter mmprelaenfikm a [lib data dB
(9’ alterutro [egmento CB .’ ma
,mm quadrata ahanas. [égaierai -
’ 163m2 æquale quadrato 4717un

, fitawmp’afita .42). * i i

A c un l1 . 1c VI. M,
i E H. aux!

PRÆPARATIO.
, q I. Super rota AD afiat quàdratumAF

fla z. Sumtis DK. KM æqualibus ipfi
i A BC. ducautur-KI. ML parallelæ DA; u;

86 BG. CH parallelæ AB. i
i 3; Ducatur Diameter ED..

C a l
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Luna SE’euNnus. 193

DEMONSTRATIQ.
I Faaile pater quatuor au IC. IS. GS
GM efle inter (e aæqualia, 8c Tub æqua- nua:

libus lineis contenta. n 4?. ’-
Et eirca R conflitura [une quatuor Dm

quorum latere omnia funtipfi BC æqua-
lia. b Ergo fi addantur b 3 90’.
"la 1c l 15 GS 6M. [A - Munis-
cszR 3Rl RDlMR. r i
brun: sur AK. LR. GS JI- RD;

GK. omnia inter (e æqualia, Bacon-
tenta vcliublineis AB.BC, vel Tub li-
neis quæ illis æqualcs faut. z -

Quibus fi addarur CI LH faâum ab
LS hoc eii altero fegmento AC. Tom
Hi: [anima feu quinqua iflæ .figuræ ex-
æquabunt torum quadràtum AF factum a
compofira"ADÇ (L D. E. ,

Innumeris. iSir AB Io. AC48. Ergo CE 2.. ; .
AC ml AD 7l: M -
CB 2l ’ AD 12).

EAC. CB zoiM [Il AD 14.4.
4[" . i ut ante.

423’A’c’ ce sa;

Cl AC 64) ’
144.

jnib hac-i

v



                                                                     

194. Eucpmrs
PROIPOSITIO 1X.

7 "nuer-9.. Ji rafla lima A3 [enim i7;
trauma in C, à non regimba m
7); quadratainæqualium [agirent I
tarum Aï). 73E. dupla [am quac

. drataruni 4C. CD. que a dimra’ia
- fic à aèvi’nttrmedia 0D fiant.’

rafle-D
PRÆPARATIO.

4 I. Ex C erigarur perpendicu-
laris CE 30 AC velCB, &jum

h , ; . ganturAE E8.
2. Ex D ducatur DF parallela i

" CE. .3. Ex F agarur F G parallela
AB: ut 8: darique FA.

il ’ De-



                                                                     

1mm H

.LIBEK S’ECuNlDlJS. 19;

Il DEMONsrknrlo.’

. Triangulum ACE efl refleu-
gulum 8: Ifofceles, crgo anguli
A 8c E flint femircâi; ut 8c in au
triangule ECB anguli E 8e B funt
femireéh; adeeque reçus angulus

. EAB cil: re&us. r i’ v
Deinde in triangule EGF.

G (cobECB) efi refit-us: ang. E MJ.
femireôtus: ergeF etiam ferrure-

q &us : adeoque E G J) GF. c
, Deniquc in triangule FDB an- C6 1’

gulus D (si) ECB) reâus cil. An.
l gulus Bfemireétus: ergo&F fe-

mireétus; adeoquelarus FD :0
DE.

me: prædemenilraris.

r I. In Triangulo reâangulo 4

ACE. .4D -i* ÜCE- [en 347.1.qma ACæCEL .
pAE duplîim Dtl AC. -

, Eh a. 5.1::
a



                                                                     

1-196 Euceren
. 2. In Triangulo reûangulo

EGF.
i. DEFæDEÜ4-DGF. feu

quia EGJ) GF.
D EF duplum cati GF hoc cit

Ci). A " ’
Ergo duo Cita JE. EF (uni:

q dupla nrorum 11C. C9.
3. Atqui in triangule reflua-

gulo ÀEF.
du AE4çiEFaoaAF.
Ergeû AP etiam duplum Cito-

mm AC. CD.
4.. Atqui denique in triangu- L

loareêtanguloAÉDF. -
daim œuf wigwam

D DE. l
i Ergo due Cita AD. DB funtdu-

pla Dterum AC. C D.

«aux. ’ *

. Il):
J



                                                                     

,ç: .» .

x Lieu. Sscuunus. 197-
In numeris. . ,

sa AB io. Ergo AC. (3.5. -
AD 7: Ergo D3 3.

Et (.D z.

El Al) 498A . ÜAC zsl
ÜDB 9j a. .ÜCD 41 ’
Cita AD.DB 58. [la AC. CD.:9.)M.

z.

bis DtaAC..ÇD 58.

sa s 2a



                                                                     

198 EUCLIDIS
x . A! PR’epesi’Tno X.»

mon Si. "(574.118 fafia fit bifariam
m in C, aiqua adfiaiatur BO; .Qua-

drara totiu: campafztæ A0 à" ad-
f jaffa B0 arunt’a’upla quadratoram

JCCO , laqua a dimidio flCfiunt .
(’9’ a CB campafita ex. dimidiac’r .

adjafla. . ’ -

i

A PRÆPARATIO.

I. Ex C erigarurperpendicm
laris CE a) CAvelCB, jungan-
turque AE.EB. . v ’

i 2. ExEducarürEFæ C0
parallela A0. q a2. ExrrF ducatur per 0 rafla

il i ï A F G-h- .-.



                                                                     

IL 1115.13. SECUNDus.’ 199

FG quæ produflæ .occurrac V
in G.
. 4.1 Deniqueagatur AG.

DE-MONSTiR-A T10. ’

Triangulum ACE cf’c; rcâan- h
gulum 8: Ifofcelcs. ergoanguli A .
&Efunn femireEti; 11:8: id tri-
angulo ECB anguli E 8: B feuli-

reiti’funt.       *
Dcindc in triangule EFG an-

gulus F (æ oppoliro C) cf: rc.
&us: 8; angulug FEG (amite-
&us, (quia angulus BEC CR fc.

132.1.

mirefitusfl adeoque alter FGE  
etiam efl femireëtus: Ergo latus
GF Jo FE 30 COI

Denique in triangule mâtan-
gulo BOG angulus ad G femirc.
élus CR: ergo etiam B femireëtus;
adeoque latus BO Jo 0G. . V

’ X

, Hift



                                                                     

647.;

H t EFG.

co. , (La. E.

260’ EUèLmu.

Hifce præmifiîs.

I. In triangule reâangulo

ACE. . . -D AE no bDAC-Æ-LDCE. (En

qui; AC au CE. v
D AE efi duplum Dti AC;
21 In Triangulo reétangulo

a bEGæDEF Jl-ÜFG , feu
quia EF (a) C0) æ f6.

[J EGdupium DtiEF hoc C0.
Ergo duo Dta AE. EG (unit

duplex Dtorum AC. C0. V
3. Atqui in triangule mâtan-

gulo JEG. ’ i’ Dm JE. EGJ) bu AG.
Ergo D AG efliduplum Dtorum

AC. GO.
4.. Atqui denique in triangulo

rcEtangulo AOG -’
DAGJOD AO-t-D 0G.

i Ergo duonta A*.*G (hoc CE
0B) (un: dupla Utorum AC.

I V61

ï



                                                                     

L 1 un. SEduNbusç, 326:
’Veli’ncnumeris;

si: A8 I116. .h ErgoAC. CB. 5;
sium Jo z. ErgdAO Jo 12..

æ 7. iDAOI44 . .ID’AHC’zs ".ù i
a 0G JA’. [:1 c0 49m.
Un 0A. OG 3’48 DtgAÇ. C0 74)A

. i z .3v. iBisEgtaAC. C0 148
n

9
î



                                                                     

i :20; 3 i Euc,L..ID 1,s.- :

FROPQStTlo. XI.
mugi, x; Talant refiam dB fla fiàare

in G ., ut reflqïggzzlum comprehen-
[am [116 tala lima dB (9’ Imo [cg-
mentarum. BG fit æquale allerius
figmnti AC quadratq.

C B
1 G’i H
a) E ’A in ’
CONSTRUCT’IO.

I x1. DucaturAD pcrgcndicularisëc æ-

qualis ipfi AB. .
z. Divifa AD bifariam in E,junge EB

3. Sumatùr EF CI EB. .
4. Fac AG a) AF. Et dico faâum

erre quad quæl îtur. - l
DEMONSTRATIO. I

Supra data A8 complcarur Cl AC , i
ut 8c (upra AG C] AH 8: Reéta, HG

’ Prodpcaturin I. V H

D



                                                                     

a DF. PH (hoc efl FA) .4. au
au aqEF. (hoc en un. i * 6”.

Atquî CI EB æ D AB.Tcu E] AC 5 f
EFÜEA’ . s - A" L

n ErgoÜDÈ. FH-ir-CJ EA J) CIRA

Et ablato utrîmque Dto E A.À

n LIBER’SECUNDUS. :05,

L: DG A a DG i

a AG. 30 E: CG.
v .Atqui D AH fita regmento AC a: :3
CG continetur CB hoc CR AB 8: altero

v ,fegmento BG. i
Ergo page: faanm elfe qnod quærebaturi

s c no L.I u. M.
A In numeris hæc propofitîo nulle (olvî

potefi modo , cum radicishquadratæ ex-
traâio; quæ hic requîritur non ramper

nationales humeras admittat. ’

i l SDFÆHcæDAÔS in;

Y

Y

I



                                                                     

:534; ’ Eluc 5.214) .1 s.

i PROPOS-1T 1 o XII.

,th « In triangule oètufimgalo’
"’ (4’36 quaglmiqm; [amis-.46,

quad détala aizgùlo oppàniturï,

L fipemt relitjuomm [Martini 1473.:
in 736. guade, h: fizmptà’re-

4624743410 ,i quad contiæetur fizb ’ n

latere (:3, w filé ipfdîBY)
i in direfium ci Malin: ufque ail i

Perpendiculdrem Hab aima «un
a! «Wh A cadefltfme . .

Défi

,41,- , fi-



                                                                     

Luna. «Sfipun’bus. 3°!

- DéMïoviËxszrâÀÏrîfôL

D AC æ 3D D pognai
Atqui D 130’531 p DE dl; El Ë’ 4-"?

BC-i-zŒDBC. ’ Ï
Ergohifcc in loc’um’û DC-

’-”’»p,ofitis. ’ - "

a ACJBthAD-JPUDB-â-q 130
y-F’zaDBC.’-r’ W

Atquirurfus Duo citai AD. DB’
l 1.1) DAB.

ÏErgo Hoc in inox-uni ioèum ic-

pofito,   , Ixi: AC JouAB--l--CJ BC 442::
«1350.;  ’ . w v

,v ., i. 5.. v .

Ccïv .Scho’s’  



                                                                     

:06 T’Eu’cinbls" ».

1]) AIB
, Hoc modo paqu aliier eadem propo-

fitîé demonflraripotefl. i
Ex B.erîgatur perpendicularis BIî J)

BA , Sclducatur EC. "I ’
Hoc faâo duo triangula ABC. EBC.

habent duo latera AB.BC æqualiaipfisi
’ÈB. BC: a: vçro angulum ABC â an -

gulo EBC: Ergo pet 24.. I. bafisiAC l
erit 413C. Adeoque C] AC n [1:0
EC hoc cit Dtîs E8 f. AB 823C.

Unde parer nihîlaliud requiri, quam
ut invcniatur’dificrentia Dtorum AC.
EC.

in ne



                                                                     

z

 L1nR..S-zçrujn;nus. Je]
DACJOEIAD-J-DDC.
Arqui [:1ch au a DB.4.DBÇ 4,.

zzDBC. ’ ,
Ergo. i .’

DACIJGAD4.DDB4-DBC
4.2::DBC. - *

Atqui Un AD. DE. 30 [ne ABf. EB.

’ - Et o. ADACDOUEB a c.;..z:DBc.
DECIDDEB (33C. ’i

ut fi a Te invicem fubyrahantur , erit
- z D DBÇ differentia Dtorum AC. EC

’ feu exceffus que C1 ACfuperat D EC,
hpçcflûtaEB BC. feu AB.BÇ. V

SCHOLIÜM. II.’
Ex hac propofitîone deducitur’gene-

ralis Regula Geometrarum , qua ex tri-
bus trianguli obtufanguii lateribus cogni-
tis inveniunt bafin préduâam Ve! illius
fcgmentumBD. quçimperae, un Dm
AC demta fumma Utérum AB. 8C , tel

n liquum dividatur par duplum baieos BC;
que: operatîo exhibcbitquæfitam D8.

"’ A
1’10’-



                                                                     

5.508 vv:i’-*«Efucmvzrsî -"

r h * PROÎ’ÔSIiTI’.0.V.XIIVÏ.Î

mon h. .* In Ï dérètaâygulotrimègùla ABC

J52. guadmwm- bien: AB. , quad
i douta 4725154106 oppqnf’mrl , [ù-

i perdrai à irquadmtigg j’eliguorum

latent»; AC. C236, 6j: fiimto
refldngula, A fifi bug)? I ai

fub affin-qu. intgriagsah’nea C ’D

figue ad octu’rflm pérpena’im-

[mir ab alterojarzgulq Mute A ù
I (adentilru » -

’DC: n

-**-A



                                                                     

LIBEn.SEdùuDum 569

DE MONSTRATIO.

BEC-l-EJDCJ) a; :2 BC, V .7.
-. (20.14331). ’ in

BAD h QAD
1:80 .14: ADJl-UDCæu AD

4 -J,-DDB-1-2:BCD.
’ AcquiduorjtaAD.DC1

œQAC. ,.. IEt: duo Cita ADÏDBI47. ’

æDAE

Ergohis in illorum 10mm L

  flibflitutis. .
, 1:1 BC-l-D AC æD’ÂB-i- fig

i ÎBC, Ci). . I
(LE- D.



                                                                     

i210 Euac’Lxuts

-. Alia demonflrario.

Triangulum acutangulum fit,
PBC, demonflrandum cit duo

’ Dta F350, fupcrare D PC par
iîdùplum E CBG. ’

Ex B crigîtur perpendiculaiis
BEœBF, &ducafurEC, tum
duo trianguïa EBC’.FBC, habe-
buntduoiateraEB.BC, ælate- ’
ribus’» P8. EC 8: angulum EBC

ni FBC: quare pet 24.1. latus
EÇ erit ni FC. Adcoque EC hoc
efi-duo ara EB. feu FB. BC erunc

7 .fiDFC. " ’ .

, . Undc-.r -r



                                                                     

,0

..., A...--..-

.LIBER SEcuNDus. ’21:
IfifiefiDFCfimndmwrau

EC . obtinebitur dilïcrentia feu
’exccfl’us. quo Cita F8. BC fupc-

’ rautuFC , adcoquc demonftrata
erit propofitio.

DEGæDEBfÏDFB-æ-uDBC.

Atqui - -DBCIæE] BG-ë-zSBIGC-lr-DGC.

Ergo faâafubüitutionc ’

BEC æDFB-l-DBG-l-QÈBGCS
4 --I-DGC l

DFCæDFB-ë-DBG ---[-Dl3C.

DEG-fi-DFCSD1ÛBGÆzËZBGÆG
--i«-2.LÎ GC.BG

Sen «

2 ŒBCO.BG. i
Hoc eflduplum :fub bafi BC

8: fcgmento BG 5 pro diflèrentia
qua D EC, hoc cil duo Dta E3. L
iFB-îl-BC excedunt D

i

’sCHOLIUMI.

Simili operatiotîewqudque in?
norefcet , difl’crenua Dtorum AC

. 8c F C : quorum primumoppq-

dz l ms



                                                                     

212 ,iEuCLIIDIs
l nitur angulo obtufo ABC. alte- i
mm vert) acuto FBC. " I

.DAC me: AB.»!«DBCbl-z a

DBBC. 12. Il. . ës
DCF CODFB (en D AILE-Ü,

BC 2 51301.30. 13,11. l

a AC-D CF au 2:DB.BC-l.
2 :BG.BC. v,

I feu 2 :DG.BC.

t L’ Ex quoealculo fequitur hoc

’ Theotema. , i
- Si triangulum obtulàngulùm

ABC cum acutangulo FBC late-
ra AB. BC latcribus FB. BCæ.
qualia habeat; .quadratum late-
ris obtufo angulo oppofiti AC,
fu peiabit quadratum lateris acuto
angulo oppofitiFC , pet duplum .
rc &angulu’miquod fit a bali BC,
8c DG inter duas perpendiculares
A D. F G intercepta.

A Scho - i



                                                                     

z

Luna Szcuxjnus. 213

SCHOUIU M Il...

Hinc iterum finit Geomen
t’rarum regula ad inveniendum
bafeos fegmentum CD , ex tribus

” trianguli acutanguli lateribus co-
gnitis : quqd invonitur fi a fumma
Dtotum AC. CB. (cirez angulum K
fegmento adiaccntetu) fubttaha- Ï
tur c1 AC . 8: reliquum pet du.
plam bafin BC dividatur.

D4 5 l’au?



                                                                     

214. r EUCLID18

PROPOS.1’Î140.XIIV.I il

. ’mb. Ï” r a r I2 .Œato refizlmeo À 1184514167144-

drrgznm mafflue". * i

12.3
’ vCVVOÏNSTRUCTIO.

t .’ I I 45-15 li 1.. Confiîtuatur a BD :0 reâilineo

A: quad fi’habeat lutera æqualia. obti-
i nemus quadratum quæfitum. Sivero non

tum. i Iz. Producaturlatus.DCîn F, ut CF

fit æ CE. l :- Ii 3. Liner: DF bifeâa in G , centre
G radio GD velGF delcribe femicîrcu-

lum DEF. « vV 4; Latus BC producatur ad femicit-
ÇuluminH. A, a. t

Dico El CH clic J) tcâilinco A..

De;



                                                                     

l

vw-wr V . 7..7...w-.v-....-

LIBIBiSEcunnis 215.
DE’MQNSERATJO; ’

une. CB (feu CF) L;- u GC b :o’ a ,, à;

DGFJÏDGH. rAtquiEIGI-I cæÜGC-FÜ CH. c47- v
Ergo lais ifiillius locum. Tubflitutis. .
DDC.CB--’l- Cl,GC J),DGC.,.P I

D CH. .- * i ï-Si auferatur utrimque C] GC. l

L .a DCB æ D CH.’ »
’ Atquills DCB :0 teâilinco A
P6: confit. .

Ergo i D CH miam du :1) eidem i

reâilineo A. .D.Elcmemorum Libi Secumli Finis; I

4 Ô



                                                                     

EU’CLIDIS
ELL’E’MEÏNTÔRUIM 4.

lutrin rerÀIUs.’

iDE-FÏNIIIONES.
Il

r (Æqzmles rirczzli fimt  , qua-
rum diametrz’ A B. BC. fimt æ-
qualexvrwlquorum, quæ ex un"
Iris D.& E. refiælineæ DE ..EG.
fimt æquales. A.

1.1.

Refia circulant un;
cgere dicitur, que cum

circulant lange: puta
ln B. fipraducatur in
C. cinglait; non fa-

en; t ’ " i III.



                                                                     

Lima Tzn’rtus. 217 ’

Il I.
. ’ A Circuli le mutila

tangere dicunttgr, qui
[efe mutuo Iangentës
ut in A. [efe manta
non fitüflt. ï

, I..V. i
cf A . .152 cifmlo zqaa; t

[der d; and ver;-
tm reflæ diam-

l. 110817071 perpen-
dinllaresi D E.

c . .a. ,D à tantra D.l ’ adzpfas AB.CK.’
.dufiè,lèqualcs fiat; 3, langizç: v au-

tem Mafia fititur .GH. in que?»
major gerpendimlaris Dl. radin

I É À "v. . -
A - c i - I ’Segmentum cira
’ Q sali, efl’figum que -
A Bfitb feflaAB.Ô’ g
. - circuli V pen’pheria A
A C B. ., comprehenditttr.

l - Be ’" VI’.



                                                                     

2:8 ’ Eucnluis w

- V1, . .i Ç . (Segmenlz’. autem
’ f5 ,Nçmgulzzs a]? C A B.
* i - il - m [a refialz’ma’
A 394 B. à? cirruli

" v paripherizz C .camprælyendz’tur.

. ’ V11.
r. * ln figmenîo au-

( "flux: tanguât: efl.puta
ABC. cum in fin.

,gmmti tirmmfi’ren*

"A - cria [unifiant finit
n pmzèîum quodpiam B- à” [ab-:0 in

(www: rame AC. [ægmentum
ruminantes, [inane refiæiuî’iB A.’

BC. l’imam duèïæ: l - u V g

.v V111. ».
RA ’ y" prqua’ente: angu.

[11m D AB. (refit:

. dflüflfllflf perzplaari.
l I 0X? 4m w- 3C D. 2’111

fangzzlus (licita; infv;
’ mfi’ere. e *

, 1X.

Cam vène i cum.

i AD. A B. aîiqzzam -



                                                                     

é . .L I BER Titan us. I219
1 x. A x
. Seéîor tirmli efl,

cum adipfiu: rirtu- »
li natrum A. angu-

(ilq’s. B A C. faerif

C caizflimtu: : com-3 prebenla .nimimm
figure; (’2’ à raflât AB. AC. an.

gala»: BAC. contineulz’bqs, à
àpèripberia B C. qbillz’: aflzmpm. .

. X il
A n

c il!
Similia tirâuli figmmta flint

ABC. DEF. gaz angulo: B AC.
E DE. capixmt æqualis, au: in
quibus angulz’ C B A. FE D. me;

1er 7e [am æquales. A .
.0.

.3 , PRO-1:



                                                                     

220 Eucntbrs:
PROpoèrïi o l.

Probl. .1. - B l ’ w A Il-

Aw W
ABC rewrita v F
repërire. 4 A

C *«:»»-- a"...

CONSTRUCTIO. 
un; A . 1.. Duâilquællbet AC, adividatur

Ibifarlam in E. » .
bu.I.. 2. Ex E Brigatulr utrinque’ b perpen-

f dicularis BD ulque peripheriàm. ’ i
,’ 3. Illa bifariamdividaturin F; .

i Dico puné’tum F elle cenrrum
 . circuli.’

..DEMONVSTRATIO.
Centrurnaut cil in BD ,- aut extra

vîllam. « . .Si lit in BD , necefTario cil in punâo,
quod illamdividit bifariam; quia Circuli I
radii fun: æqualcs; àdcoque centrum cil:

in F. : , . I- Si juxta Adverfirium fit extra BD,
ponatur illud ex: gr: in G: tum duâis

- i . V AG.

’Dati icirculi ’



                                                                     

W" Ü il

fifi.

.4,

Afi.-.n*-.-*

l

:7 :awkîq-x- W. .

fin "v.

L 1 ont Titien us. 221
AG. EG. ce in niangon ou.
(312c. A . I
Larus GA :0 cGC. quia ponuntur radii. »

.Latus EAêD E0 par tonitrua-iman). i
Latus CE commune. ’ ’-

Eroo d omnes anguli Iunti mitralesdan
’ morfile Ang. ou au GEC.

Ergo eGÈAefi reâus; , D à
Atqui BEA cit raflas pet co’nflruflio-

’ nem. ’

, ’r .. .Ergo âng. GEA æ BEA. totum 8:
ripars ,r quad oit abfurdum.

V Et cardon demonl’tratîo obtînet in
omnibus pùnâis quæ poilant affignari ox-
tra lineamieBD: undè Concludendum cil: ’

illud extra BD non repenti.
Ergo in BD a: quidem ejus punâo F

illud exit: Q E. D. r
COROLLARIUM. 

Si linea refit; in Circulo aliamlineami
t.e&am bifariam se ad angulos macs le; x
par 3 in illa [crante eritcenttum; *

l C . i
Ee3 i PROÀ



                                                                     

zzz u "z .EuicLÏDI-S : -Î

k, Fixe-Posiïr’o. .II.
I "m .1.’ ’A Si inferîpherid [tiédi ABC e

’ duo quichua; panifia 4. C. fi;-
. ( maman m3741 AC, que pair)!-
i l4. ducimr , barra circula»: au

dit. Î

Daim N sin: lino; i f
Ex inventa Centre È. iloâis radiis i

EA. EC , I ad teâam ACducatur EH.
. Tumîn Triangulo.’ EAC. i

Latus EA æ 13g quia radii.

’ Benne-5.39.9: 54. .

i Atqui



                                                                     

L-I n n LIE n15: us. a);
v  Arquicxternus EBA 3 à interne C. "5’ 1m

Ergo EBA etia’mr 4ÎA. .3 -.

a Adeocîue in triangule EBAlatus EA
- ’oppofitum, angulo maxime crit .1, 4 la- b

y ’C tore EB. L * 1
- ” Arqui lattis DEA çÇrtingît tamtam ad   l

peripheriainrï i u v I w A
Ergo lares .EB cadit ingrat-dhamma

.Et eaaem demonfiratio applitari po.
tçfi ad omnia punâalineæ AC. I o

Ergo tata liaéa AC radirintra Circu-

lum. QFIÂD, li *s

r9. Î.

C i l " .C (131’912. L A-R M.

Linea méta iCitculum tantum inane

Punêto mugit. I "



                                                                     

224. r r ESuCLID le -

. Priiàioi’ôsrtro 111.

fluera. V I.Si in, tirmlo. "624 quidam
.- If E pi? natrum A 61145214245611):

.BD grau par centra"; flafla»: ,-
bz’fiirimai in F fêter,- etidmillam

’ ad angùibsïraô’t’o: fiant; A

P A R S Il.

Et [i ad angulo: refit): un! f6"
cet; bifariam quoque [aubin

DEMONSTRATIO. .
Pars I. Duâis radiis AB. AD , in tri-

angulis AFB. un. -
Latus

----.----»--. «.....,-...- .-



                                                                     

LIBER Tnnrxus. 225.
Latus AB J) AD quia radii.
Latug. FB in PD par propofitîonemf
Lat’us AF commune.

Ergo omnes angulivfunt inter [e æqua-
les , par 8. I. bdeoque Ang, AFB .70
AFD. qui prqpterea (un: a rec’fi. I

  Pars z. In iifdem’triângulis AFB. AFD.

Ang. ABF a) AD F. qui triang. BAD"

- CR Ifofcclcs. . u
Ang. AFB au AFD par Propofitîo-

ncm. t"Latus AFcommune.

Ergo»1atus BF b à) FD. b26. L

l [galaCOROLLARIUM.
In omni triangule æquilatcro feu

Ifofcele lineareâa bafin bifariam (mans, ,
ad cande perpendicularis du: contra.

Pf l P30"



                                                                     

V226 EuClex-s  ,
Theot. 3.

f3. In.

rPROPosllTlo."1V.
u . si 51165751110 du n-

f  (, fia AB, DG 110114me
x F X ’ par centrant datât,

Kfl , . invitait [mm : fila
AX B non [cubant bi-

DL’  » priant.

DEMONSTRATIO.
Duplex hic obtinct cafus,
(infus I. Au: un: tamtam tranfit pet

1 fientant) , ut Gazgr: FE , patetillam ab -
alter; LB non lecari bifarïæm: quîa i113
Fer hypothcfin mon tmnGt petccntrum. ’

(14’115 z. Aut hmm tranfit par cen-

tram. L . ’hi 5.2411 Advcrfirim contendat fluas li-
mas A8. DG il: mutuo («me bifariam in
li, ex ccnn’o F , ducatur rcâa FE.

Tua; F1; fècnt AIE bifàriam. Ergo a
(1115;.FEBCIÎYCÔÎÜS. n I

Eadçm ME leur OC bifarîam, largo?

’ ang. FLC CH reâus.  

Ergocritnng. FI 1330 FEC. ’Ïomm
8: pars: quad cil anerum.

, 1 - I APRO’



                                                                     

LIBER. ’TBRÎIUS. ;22"7

P309051 T10 .V. mm
si duo circnli BDCB.

BEC, marna [avent
mon Imbcbuntidem un.
man.

D EMO NSTRçATIO. q
Si quîs ponat A eflÊ communeutrîuf-

que centrum ,1 ducatur AB abillo centra
A ad punâum interfcâionis B. ut 8: AD.

Linea AB :0 AD; quînradiicîrculi

I .BDC.A3 no AE. quia raaiicîrculi

BEC. . uA u
Ergo AD a a) AE. Œod CH: ablurdum. a

A’Ë’èadem demonflratîO’ obtins: in

Omnibus punais, qua: intra commune
utriufquccîrculi fpatium fun: pofita.
I Ï Ergo univcrfim patet vcritas propofi-â

u tionis. Q. D. E. u

At. Il.

le z n . Fada



                                                                     

238 EuCLIDqu q

Theor.gi PaorosnTloxyI.
i

Si Hua circulî RA. ’36 fi

.mutuoiipterius tangantv in ü? :
mon cri: illommidem «hmm.

DEMONSTRATIO;
Si contendat Àaliquis pûtfâiim

ex: gr; D effeucommune illorum
. centrum ; duflis DE. DG eut.

D330 DC. quia mm radii cir- n
cuIiBC. i

( DE a). DA . quia fancradii cit;
u culi BA.

q . il Ergc’ i

x u
u



                                                                     

Luna TERTIUS. ’22;

, Ergo-DC. a ŒDA», Totum 8; a As. 1,
parsi: quad cil gbfurdum. 1 * - i

» Adcoque cum :21de daman-
firatio omnibus [muftis unique

l circula communibus pofiit appli-
car’i, non habcbunt iifii circuli
unum8cidemçentrum. A q

(LE. D.

Fi î Pica q



                                                                     

Thçox. 7.

230 Euèqunla
APR’OPO sir l o VII.’

. Si in circula qùaibis extra cen-
Irum F accipiatuf panifia»: G, en»:
quo quæa’am refiæ G11 GC. G9.

. GE. GN. in circutùm cadant.

Tan:
I. Maxima eriLGd . qua! par

centmm f tranfit.
2, *Mz’nima cri: rgliqua diame-ù

tri par: G8: .. 3. Aliarum wm majorefl GO,
qua) maxime GA papier. ,

4..) Neque plum- quam dm! 46
1710 pùnfia G ad circumferehtiam A

A duci poflantæquales, v

P64



                                                                     

Liman Tant-lus. :31
YDEMONSiTRATIO.

Pars I. DuêtA PC. in trianguloGFC
Duo IaçeraGir.Fc «ce. -. sz.
Atqui CF. PC æ GA. quia PC

au FA. î
Ergo i GA GGC.
Pars 2L Duâa GE. In TrianguioFGE

Duo lutera PG.GE a 4 FE.hoc]

, ,eft 133; S
FG-, PC

IGEbè f g GGB..
V * .i l . be. 4. lPars 3. Duâa GD , in.tnanguhs

cm. DFG,
Latus (Il: :0 DE
Latus FG unique commune.
Scd Ang. CFG 4 DFG.

fit

Ergo bafis CG C 4 DG.

Pars 4. Patetex præccdëntîbus; nam
res pofient æqualus GD. GE. GN du-

c 24. 1;

ci; tum forent duæ GD. GE ad eau-I
dam partem inter (c æquales. ’

u

quad rçpugnnt Parti 3.

PROF i



                                                                     

. u ,’23; EucLIDIsE

. .I .11...... "P301; os 1 116 VIH.
i

Si a mufle A extra circu- *
lm accepta ne! circulum ducau-
tur quæa’am REM AH. A9.

. 4P.

I. 3124m»; qua in. 041mm
peripheriaqz incidunt maxima e-

nvi: AH , au; par rentmm L
tranfi;,

2. Alzlzmm major efl en
Hg ,1 qu maxima: AH pro-

piar. . *3. Exfm binait)»; "21’72in

a]? A2, qua: produfla par cen-

tmm. tranjît. in i V
4. agas minimæ propiof vif

remotiare AE minor erit.

ç. Nazi

-vwm

.....-..--..



                                                                     

Lina Tannus. 23;
ç. Non [2115m 9144m. du ex

diâîo 121422620 A irè peripberiam.

duci pqflîmt æqualeî flic intm
Tiré-7411071 five extra.

DEMONSTRA T10.
Pars I. Duâa refila LG. in tri;

’angulo ALG. ’ V
Duo lacera aAL. LG u AG. a M,

Atqui AL. LG au AH. . -
quia LG :D LH. ’ -

Ergo AH .4 AG.

fig i 1’43



                                                                     

234. ” EUbLIDIS À
Pars a. D1133 lins: LF in nianguiis q

ALG. ALF. 1 « !
Latus AL unique commune. I
LamSLG 20 LF. quia (un! radii.
Atquiang. ALG G ALF.

514.1 Ergo bafis AG b In bafi AF.
Pars 3. Duâa LC. in tz’iaqguiî) ACL.

Duohtera AC. CL.-b q AL.)S
CL. au. BL.

bRemanetAC è AB. .o
Pars 4. DnâaLE, in triangulis AEL

ACL, v i ’
Duo lutera cxtcriora q

.5

ch. 4.

-d I L AE.EL d «AC. CL
1’ , * LEœLC.

Remanet AE 4’ AC.
Pars 5. Pâterciz præcedéntibus;.nam

duéh AI .1) AIE. qua: intra AI dncitur
critillâminor: quæ extra. iHâ major:

’ i adcoque ex A non poflunt ducî pintes
quamduæquæfintæquales. (1.13.1). .

Puc-



                                                                     

u

LIBEk Tuxtnus. 235.

fluor. t.

si ab cliqua infraI
muflq Circultmi punch A plu-

. u m qua»: du reflue 111m:-
- -:ÎA- la A8. AC. 1104:1va-
f N j npberium dm poflmt :

êQM r’71; 111ml Minium entren-

" 1mm.

5PR0P031T10 1X. .

DEIMONSTRAÎTIO.
antas rc fias DC CE. divide bifuriam

in F 84 E pcr métas FA. EA.
Tum in tfiangulis AIFD. AFC.

.Latus AF utrique commune.
Latus AD æ AC. per propofi’tionem.
Latus PD J) PC. par conitxuâionem.

Ergo Ang: AFD a 30 AFC , 8: uter- ,8. Il
- que brefius: adeoquc in perpendiculari b nef.

FA cri: ccutruxn. c I gifla.Deinde codcm mode pet triangula 1. m. i
AEC.AEB demonfiraturccntrum etiam
cm: in perpendiculari EA. ’

Ergo necefTario en: in punâointerfe-
&ioriis A . quia dug lins; FA. EA pise-e ’
ter illud nullum habent commune.

(L E. D. .

i a Tra-



                                                                     

Tbeox. 9.

I A i Emma. .4170 [è " k
- ( mutuanonjèmnt in .
’ - C plurièu: quai): duo-.

a xi.

55.111.

.236 EliCLIDIS
PROPOSITIO X.
A îDuo rifla];

ÏV bus pnnfîis.

DEMONS TRnTio.
Juxtai Adverfarii opinionem

.ponantur fc invicém fecarc in
tribus punétis A; E. C. .Tum ex
inventocirculi ADE centre G.
ducantur reâæ. GA. GE.,GC :
quæ (un: æquales: quia funt ra-
diicirculiADE. i ’

Atqui tres ifiæ zquaies GA. GE. GC
eçiam peningunt ad .peripheriam alterius

icircuii AFC: ergo punâum G illius
quoque aerit centrum.

Adeoque duo circuli fe invicem [acan-
tes haberent idem centrum. b quad en:
abiurdum.

’l

« Pro;

W. .-...... ,.-... .- ,.



                                                                     

L 11mn. Taurin." 537

Pnorosrno. XI. M:

q - le.Si duo circulz’ [à interiu: tan.

gant in A , rpfia E G illnrum un-
trq F. G. conjungem , fi produ-
catur . tranfibz’t par ratafia";

DE MON STRATIO.
si juxta Advcifariuni non en;

dal: m A. . cadat aliorfum in D.

Gg g n Tutti



                                                                     

O

.238 EuoLIDis

i , Tum -’ [Reüa FGDaoFGA quia fun: -
S l radii majoris Circuli.
i FG . FG

IGDæGA l
ArquiGB :1) GA. quia (tantra-

,diiminoris circulî; 4

Ergo GD 30 GB. Totum 5c
pars. quod eûabfurdum.

Atqui eadem demonflratio ha.
bec locum quandiu inter punéta
D 8c B, manet aiiquod interfii -

l tum; feuquandiuilla punâa nOn
coinciaunt hoc cit quandiu linea
GD non cranfic par contnâum. l

Ergo F G produâaiqcadit in
contaflum A. l f

’ Q.- Eo m.

89h04



                                                                     

Luna Trial-rus. 235
Vis-onc L 111M. «

t

Pareil: hæc propofitio fig con;

Vertu i * l i iI Si duo circuli le mutuo interius
tangant, 8c a punfito contaétus 1

’ B. ad centrum unius circuliduv
.catur Rasta , tum in illa autilliùg
produâaquoquc critccnçrurn 311

retins cxrculi. a.
.DEMONSTRATIOC il

Duplex hic obtinct calus: .Auc’
enim du&a CR BA ex contaétàl

. a . a,



                                                                     

2’4.0 V Encr. 1D ra
ad centrum majoris circuli: Auc’
duéta el’r BC ex Contàétu ad cen-

trum minoris circuliC.,

CAsùs v1.

’ Si centrum minoris circuli non q!
fit in linea VBA . fit extra illa’m in
punfl’o G. ducanturlineæ BG 8:

AD par G. . .[CE :0. GB.’ quia (un: radii minoris

circuli. v 4A.

iAG AG. juxta Adv.

AE :0 mien.
Atqui AG.]- GB 4 ABJ. AD. 20.1. .r

Ergo AE e AD. pars major toto.
Et eadcm demonfirario habet

locum in omnibus punitis iafiîg-
. naris extra lineam’B A. Ergo cen-
trum minoris circuli reperitur in

lineaBA. L I a

ca;
e.-



                                                                     

L1 BER TER TV1 us. . ’24:

GASUSJI.

Sir centrum majoris Circnliexrra rif
&am BC , aut iilius prodivânm , in pun-

.éto F. Ducantur BFôc DE per C.

. . EritqueAlCE æ CB. quia gadii minoria’cireuli.’

(CF CF. ’
FIE, 512c 4. CB.

Atqui PC .4. ou 4 FB. r. FD.’

Ergo FE 4. FD.’ pars toro.’

QI En A. I

Hh i Pnœ



                                                                     

Axîwm -..p A

. -.i242 I Eucnrnrs.

. U - 1Paorosrrio XII. i
Si duo circuli fi invicem ex-

tefius icantingantin 13. ilRçôîa

que illarmh centra conjungit ,
perronmflmn tranfiâit.) K

DEMONSTRATIÔ. -

SI Adverfiirius hoc neget s ’
fin: fi fieri poteft centra ira con-

7 flitura, Dt refila F G. illa con-
juhgcns non q tranfeat par pua;
&um contaflîps B , fcd circulos
fccet in C 8c D. Tum (mais F3.

i G3 r in triangulo FBG. i
La.



                                                                     

L 1 une. Tsar: us. a;
1...... FB. sa a a FG. .
Atqui F B. BG :0 partibus FC.

GD. ’
Ergo FG. GD fi tata FG. -

quod dt abfurdum. 4

Eadem demonüratio vira ha-
bcbit quandiu purifia C 8: D non i

e coincidunt : quod folumm’odo
fic in punEto contaâus B. Ergo
linea centra conjungens perillud

r tranfire deber. i
(LE. p.

Hh 5 Pro; K



                                                                     

agq. [EucnInISJ

4...... Paonosrfio XIIIÂ k
Il.

’ Circulusrirmlum non tangit in;
. pluriâus panai: quant une; five

v mm. five extra tangat.

DEMONSTRATIO.
Calas I. .Circulus ABC tangat (juxta

t ’Adverlarium) in duobus pun&is A 8C B :
a n. 11. Tum reâa FE , tender a ad Pum’ia con-

tnéhis A 81 B; ducatur F3.
v - FE A. E13 æ FA, quia fun: radii

ejufdem circuli.’

i i Ar-



                                                                     

(Liant; Tenrrus. 114.; I
Atqui FB V1) FA .propter candem. - .

i rationem. A -ï Ergo F154. EB au FB. quad en mit

abliurdum.b . ’Calas IL. Circulus ABC (G non in
uno) in dnobus punais tungar circulum’

ABD. le. in A 8c B, Re&a FE que:
centra coujungit tranlit per ccontaétum
A:

en. Il.
I

Atqui (juxta adverfium, qui etiam
contaêcum in B panic) illa etiam tranfir

l per B , ut linca FBE fit linca méta.
.f.

Ergo bine Ifequererur duasi reâas
FBE ,. PAF. camprehenciere [parian
(mou efi: abfnrdum.’ a - . , à At. n;

H h PRO;



                                                                     

14.6 ° E nankin I s
Q

mon. Pnovosrrro. XIV.
13- I L î, (Æqnaleszreè’îæ 243. I

in circula æqualiter a centra de-

fiant. l A2. Et æqunliter a centra diflan-
le: inter je annales fient.

DEMONS TIRATIQ,

V P un s I.
. Ex centre E duétæ perpendi.

. 3. m, culares EF. EG , lineas a AB. DG
bifecabunt;- ô: quia totæ [une æ-
quales erunt 8: femiflèk A’A F. 9G

- æqualesz’ducantur radii EA. ED.
In rriangulis reétangulis ÂFE

i ŒGE. i q

i » Dia



                                                                     

I’LIJBER Tenu-am. 2.4.7;

un. JE F5390 en I
Dt37)G.GEco:ifDE.l4*7Î -

.AthÎDÂEæDÈEg quiafiuut I

e a radiis. .
Ergo DtaflF. FE.’:D DtisDG GE

8.0.1117 æ DDG.
" Reina’netuFE au a GE.

. Ergo linea PE a? GE adeoquc
dil’ranriœ æquales.

î

P A R s Il.
Supra cran: i

un .4171?an cris DG 61338
a FE- un: GE.
ruât? ao.DG’.

Ergoipfa ÀFœDG.’ 8c ipfarum

- dupla. t a .
dB b 30. DC. . Q. D. E. bue.

Pro-N



                                                                     

i M.

v I284. EucLID’rs .

Theorl , PROPoarTi o XV..
v I. In air.

I il n cula 411809
3g: 41-2 E refiarum in-
ALeEÏ i? firiptarnm .
H 1’ maxima. i efl

miameter, n .q JE .z. Reliquarum vera en BE nm-
. jar que centra ’prapiar.

. DEMONS-Ta ATIO.
.Pars I. Duâis GB. CE. in triangiulo

son . a ’.3 un. Duolatera aBG. CE e BE.
Atquî BG. GE :0 AF. Diametrol

Ergo AF 4 BE.
Parsll. Duc’tisGC. GD: intriangulis

IEEE. CGD. . VLntus BGÇO CGi qua fun;
Latus CE æ GD radii. .-
At ang. BGE G CGD.

Q1441. Ergobafis BEb fl CD.

i A Q D. E. Pro?
x-’--A.--.



                                                                     

Luisa Tnkrrus. 24.9’

PROPOSITIQ ,er, mon15.

si par extrertiJ
tuent diametri A a
deleatur perpenditu.
Idris F5.

1. "landaux-
tu cirrulum. i

z. Neque inter
ipfizm à tireuluml

une nm ad tantaâum A duai pare]! , que
eirculum non fan. ’ .

. q . c

DEMONSTRATIO.
Pars I. Ex centra D, adquodlibet punâum F

duôta DE , erir in triangulo DAF. t
Anguius A q F. quia angulus Aœâus.

Ergo Latus (a) DF 4 latere DA. :191.
Atqni DH æ DA. quiafuntradii. "4

Ergo DE 4 DH. Adeoque quia punaum H
r eüin circumferentxa erit F extra.

Idem ratiocinium omnibus puuâis lineæ
FAI5. potefi appliçari: adçoque rota FE (exact

’ 1 propunâo A) entextracirculum.

I ’ Pars a. Ponat adverfirius mâtant AB polie
duci inter AE. &circulumabfque circuli [citio-
ne. Ex centro D ad AB ducatur perpendiculag
risDK. Eritqneintriangulo DKA,

.Ii Ang.



                                                                     

IbrgJ.’

259 i EueLID 13
iAng.DKA eDAK, .

. Ersolatns DA b 4 DK. l
r .Atqui DA perringit ad peripheriam.
Ergo cadit DK. intra Circnlum; adeo-
que linea AKlillum (cent.

V» COROLLARIUÀM.

Hinc rurfils parer reEtam li-
neam Circulum tantum in uno
primât) rangere : nam demon-
liratumel’t totam re&am FE ca-

! dore extra circulum exceptcpuni-
Co punîto A; adeoque in illo fe-
fe tantum contingunt. . ’

PRO-



                                                                     

ngquKeTr-zurlusf air»
Pu ores-r .T 10 XVlI. mon...

i Âdæta parnfia Il
24. raflant [imam
ÂC dzzeere que
Uranium damne

l BCDD langer.

CONSTRUCTIÇ. ’l
1. Ex purifie) A éditentrnm ducatur

mâta AD. " -E. Centro D radio DA delti’ibatur

circuliarcus AE. A ,3. Ex puné’to B erigatur perpendicu-

q laris BE. .
4. junêtaED, ducatur AC.

I Dico lineam AC tangcre circulum.

DEMONSTRATIO.
In triangulis A DC. EDB.

Latus AD 1) EDK Quia flint radii e0-
Latus DG 30 DE rumdem circulorum.
Angulus commuois.
Etgo aAtig. ACD au EBD.

la l. I.
Arqui Ang. EBD cit reêizus Fer confi. 4

Ergo etiam AC D CR retins: adeoque
lineaAC brangit circulum. v b x6,111,

" " ï li z Pro:



                                                                     

25’: EUCLIDIS

,Tgm Paorosr’rio XVllI.
16’ A J C 3’ 61’ refla lima

î-f- ABlangat airen-
DE 114m ç. quæ ex cen-

[ n Ira 7) ad canta-
I p " flan) C damer
ŒC; illalangen-

garni dB perpendiculaire: erit.

DEMONSTRATIO...
Si nager Adverfarius; Sir alia quæ-

dam DE perpendicularis ad tangentem ;
tum in triangulo UCB , i

Angulus DBC G DCB. juxta Ad-
verlarium.

a 19. I.

Ergolatus DC 4 DE. a
Atqui DC a) DE.

5M’9h Ergo DE n: DE. Pars majorltos
to: quod cil babfurdum. 15361!de de-
monfirario baba: locum in omnibus pun-

eus une: CB. . « I r

PRO-



                                                                     

- .a-o.

U l .L 1mm Tsar 1 us. 25;

Paoros l’I’lO XIX. m.

. x x7.à Si rafla lima dB
tangat circulum. à
ex contafiu 0511404-
mr perpendiculàri:

, CE in :114 ait rem
E tram.

DEMONSTRATIO.
Si hoc ab Adverfario negctut ; alibi

centrum àffignare debct:’ si: hoc in F: l q
tum duâa FC cric

Ang. ECB raflas. Par propofit. I
Arqui ECB Ilmiam raflas juxta poli» sutm.

  tionem Adverfarii.

Ergo ECB Il) ECB. TOtum &pars:

quad en: abfuxdum. A v
’Eadem autem demonflratîo locum 111-.

be: ubicunque ab adverfario centrum po-

mtur extra lincam CE. .
Ergoin linca CE reperirur centrum.

Q. E; D.

1H3 ’ me: V



                                                                     

l Theor.

154;. 1 . Eucpznxsè

P ROP-OSI T t o XX1...
’8’     dngulus adCentrum GEB du- .

plus" efl anguli G"DB ad paripbe-
riant , mm idem area: GB efl ba.
fi:.4ngzlorugn.     ’

DEMONSÎRATIO.  

Cafusl. In triangule Ifôfcelc
" Angulus GEBA sa ang. D 4-. B. 16.1.

AtquiD .D B. 5. I. ’
Ergq GEB. fiuplug imguli D. h

En;



                                                                     

Luna Tzn’r’ms. . :5;

Cafus 2.. DuaæAF pèrcentrumE ;
A lAng. B EF duplus ang. BAIW pet ca.
l Mng. CEP duplus mg. CAP fun). I.

Totus BEC duplus rotins 15A C.

Cafus 3. Totus Ang. GEC en
duplus totius GDC.

Partialis GEB cf! duplus par S
tîalis GD B. »

Remanet BEC duplus BDC. (LE D-

:   PRO-z  



                                                                     

Timon
:9-

  in. 7.

355. Eucm’prs

PROPOS 1.71.0, XXI.

. In circula , qui aident and BC
infiflunt angulz’ - BAC. BEC, [en
qui faut in code»: jegmmto , fun!
inter fa agadas.

DEMONSTRATIOJ 
Angulus BEC CR duplus BAC
Acqui id. BEC cil duplus BD C )z°’ 115.

Ergo BAC au) BDC.

 Pro



                                                                     

Lilian T2111; us. ,37
P. R o P o s I.T 1 o. XXII. ne";

. Q4-
drilnteyi

.circulo
C infanng

.61? CD

anguliop:
D.B.pofizi
daubas

l nais fun:A  niquai".D EM ON SITRATIÔ.
D1185: dîngonalibus-ACgBD.

  (Ang. 0 JOQL uniiinfiflunt arcuî un m.) v

A   AB. -
Ang. S A) R. Mania infifiunt amuï

Totus an ulus ADC Q4. R. .
l Anêulùs ABCI a) ABC. »)A’

Duo Anguli "Ach un; Jo tribus .
Q4. R 4-. ABC’. ’ l ’  

l ’- Atcjuihîtres fuma) zReàîs;  ,

L Ergo 8: duo ADC.-]...ABC
:0 z. Reâis. (LE. D.

K.k . Pan 



                                                                     

258 .ÈUCLÎDISÎ-w "

45m; PROPOS 1 r10.  XX[II.

Si [11,90 cégep: rafla DF [073-
115mm fini duo figmlenmrircala-
mm inæquqlia; fila, non fiant. [à

1,011.54. ’- ;  ’

7.3. à,
r»; I. .
D 8

DEMONS TVRATIO.’

*’ Si’çofircndag Adverfarîus îIIa efTe fi-

milia -;  durantur reâæ FE.ED.DI. ’

; a Dé. DE? œHDIF juta a Adverfàrîdm
quai Atq’uiDEF’FDlF. Alpe: 16. I.

905 www Pentraéiâorîaà .

-   Pro-



                                                                     

h Luna Ismîms: ’59
PROPOS-F110 2051?: in.

. Sègrzzenta fimzïia ACE. ŒEF,
[upe’r Îæqualibu: refiis dB. ËDF
60721M314 , in!" le fun; Ëæqualia.

A. .3 D V A   1?

D EMONSTR ATIO. 
. Supçrponatur ÂB ipfi DF, a’utcpn-Z

gruent au: non.
Si non :tum perîpherîa ACD,

’ Vel cadet totnînm vol extra perîphç-

. rîam DEF: contra præcedentcm.
l Vel interfccabit peripherîam DEF:

tune circulus çîrculum (ecabit in pluribus

.quam duobus punâîs: contra Io. hùjus.

» Èrgo con ruent: adeoque [ont a æé l .
qualia. la Q 1:. D. v "m

Ï r- .A a P116.



                                                                     

. (2,66, I’EüCLIIDL’Isiu. .

mon. PROPOSITIO XXV.

,1 -. B . .’ .Ciradî flûtant
4mm V A B T

Dperfiære. *

CONSTRUCTIO.
I. Trîa punâa ad libitum (ambra

A. B. D. jungantur reEtîs AB. BD.
z. Dividantur bifarîam papa-pendî-

CHIares EC. PC. v - *
Dico in illarum interfeâîonîs pun- Q

&o C efle arcus dati centrum quæfitùm.

DEMONSTRATIO. f
Cent’rum CR in perpendiculari EC.

. Cm, . Ut &in perpendiculari aFC.

1.111. A a . æErgo CR in punâo înterfeâîonîs;

quia illud tamtam habent cammuneg 8c
, circuli unîcum tantum CR commua."

Adeeque ex centre C arcus perficî Ro- -

’ En Fa
P104;Afin.



                                                                     

Luna Tnn’rnis. :361-

. 53.52 in cirmli: æqualz’bus anguli
five ad centra. G. H. fiveadpe-
ripheriam B. E. fin: æ male: :
aux m’a»; anus AC. 7) . qui-x
bu: infiflant. mm: æquales.

DEMONST’RATIO.
DuâisD réâîs AC. DF. in triangufis

’ AG C. DH F.
Latus AG on DE» mi. rani radii cit--
Lat"; GC 30 HF culorum æqualium.
Augulus G 31H. pet propofitîonem.’

Ergo Bafis AC 3;!) l a 4.1.
Pian: jam anguli B. E. ad perîphe- .

rîam (mais Ali BC. DE. EF.

. ; Kk 3 . (Eh



                                                                     

b Daim.
tu.

262. A. ’EUCLI’ïDrs: k

Quîa àutem angulorum ad centra G.H
æqualium femmes ad péripheriam B.E. .
etiam (uni æquales ; fragmenta ABC
DEF ’er’unt bfimilia :Îzadleoque quia fu-

per æqualibus rèâis (un: (sont? uta ,
’erunt æqualia: Que fi azotis crrculis
æqualibus auferantur remmanchant arcus

’ AC. DF inter fe œstrales.
Pars z. ,Hæc ecdem Fers ’ratîocînîo

demonflratûr. V . v .
Sed notandum in parte prima figuras

debere confiderari fine engulîs ad peti-
pheriam; qui in demonfiratione dcmum

con [tr-ni debent; A
. Sic etîam in parte fecundâ fpeâarî de-

.bent abfque angulis ad centra ,  quos de-

monflratio demum requirir. r
Adeoque utriufque partis demoôflra-

otîone ambo anguliôz ad centra and pe.
ripherîam exiguntur: :cum pet illos de.
monflretur æqualitas reâarum; pet hg; .

I veto fimilitudo fegmentorum 5 quæ atra-
Oque necefïaria funt. r

4--.----.---.--....-

A. -««--- M.



                                                                     

L I au Tan rus. 2631
.P a ce o s r T I o XXVII. .V’rbcoxf’

. ’Si in qualifia circulis 4mn AI. DE. 3*
fiat alunies, .anguli illis infijhmts five ad
(avec. H. fit: ad peripbnidr. B. E. fun;

inter je agnates. .

je. i . r.DEMONSTR,ATIO.
Pars I. Sinon fit sanguins G æ H;

. Erit ce H.’ * , .. Ve] G dB,
.0. D SîtGD fiatquc

Angulns AGC æ H.

Ergo a Arcus ACE D F,
Atqui Arcus AI 20 DE Pa Pmpofir. a HI.

tÎrgo Arcus AC IDAI. Totumôc ;
pars: quod en abfurdum. Ergo angulus I r
G non (fi minot H. ’

Eodfim modo probaturangulum -°
non efi’e majorem angofo H. ’ ’ r

Ergo fequitur G eHe æqualem A.
Pars z. Hæc facile .eadem formula de;
7 amonfitatur. Î . I" . . I t Pro-

fi .



                                                                     

î

fluor;
:5.

a 8.1.
La e6.IlL 4

26.4..c ’EUCLIDIIs" .

d P ne Pesî .1 r 1 o XXVIIIÂ-

si in circuli: agnelin: datât.
fin; æquqles rafle .40. TF : tram!
etzdm, que: aufcrunth. «n°14310.

ïDE inter [e agadas.

DEMoNSTRATI’oI.

Duétîs mais GA. GC: HD.HF, in
triangulîs AGC. DAF.

Latüs AG 30 DHÀ Quîa radii arqua; .
Latus 6C1) HFJlium circulorum.
Bafis AC il) ’DF. perpropofitionem.

Erqung. AGC au) DHF. ï
Adeoque arcus ACI’bCæ DE

Cd-



                                                                     

LIBER TERTIus. 265.

" - ’ l -PROPOSITI o XXIX. nm
26. ’

- Si in æqualz’éu: circuli: «ne: r I
ACÆDF fin; æq’naler; 2mn! à ,
prétendante: rafle DF inter
je 4714415. ’ g .

DEMONSTR-A’NTIO.

Dnflîs GA. CC. HD. HF. erunt in
triangulis AGC.DHF. ,t

Latus GA æ HD - Œia funt radii æ-
Latus GC Il) HF )qualium circulorum.
Angulus C go a H. quia arcus AC Po. n HL

nitur æqualis DF. i ’7-
dt

Ergobafis AC bœ DF. d .5 4.1. ’
’ , .ÇL D. E. * t

[le 4 Pro-Ï.



                                                                     

166 EuoLiDIs
i

Trahi. ’4’.

ï nèifariam fam-
-----.---u-----rc ra.A

.PRoPomrio IXXXD
i

CONSTRUCTIO.
ï. Ducatur recta AC , dati arcusex .

tremitates coniungens. ’ i
z. 1113 pçr perpendicularem DE , bi .

I facetnr. n .l Dico Arcum bifeâum ’en’e in B.

DE MON STRATIO. 4
Duétis reâis AB. CB. erunt in triangu-

lis BDA. BDC, It Latus BD [urique Commune.
, Latus AD 30’ DE) Per con-

. ’ Angulus BDA on BDC. flruâ.

. 4.4, . Ergo Bafis BÂ Il) aIBC.
bût L i ,-»Adeoque Amis BA J) b BÇ.  

i Ergo Arcus A3 C divifus cit bifariaml

’ l Q Il. D.
l w . 5 I PRO-

ËDatum cir- ,
tuliarçum ABC v



                                                                     

- L 1mm Tria’rlus. 2’67

PROPOSITIO XXXI. mm.
V 1-11ngnlusdBCin [èmzcirru- 17’ h

Dia reflux efl. * ’ v .
’ 2. In [ègmenta majori-nngulu:

BÆC rafla minon . ’
i 3. In figmenro 7m minori an.

"gala: BEC rafla major. i

DEMONSTRAT.IO..
Pars I. Duéta DE , erunt duo trian-

gula DAB. DBC. IfoiËelia , adeoque
anguliiupra bafes aæquales. "- a 5;;-

Ergo ang. DBAŒ) DABÀ A i
Et -eng. DBCæ DCB.] ’

Totus Ang. ABC duobus BAC
r-i- BCA- .

Arqui in triang. ABC omnes ne: am

uli flint I) b 2, Rcâis, l Ïg î- - ! L11. 1331.1.

3 ’ i j



                                                                     

sa

468 Encolure.
Ergo ab una parte anguius ABC cil

drcâus, 8è ab airera duo’ reliqui BAC. n

c 21. 111.

,BCA etiam æquales uni rcé’co.

Pars Fer partem I duoanguli BAC v A i
BACA fimul confiituunt unum reâum:
ergo iolu’s BAC CR miner rcâo.

Pars 3. In quqdrilatero ABEC. V
Duo anguli A J1.- E ï) C z Reâis.

Arquiang. A n une rcâo Fer par-
tcm I. « A A

Ergo ang. E 4 uno rafla.

SCHOLIUM 1..
Si trianguli reétanguli byporenufa dî-

vîdarurbifariam, cric punôtum biieâio-
nis centrum circuli per triapunâa angu.
latrie tranfeuntismdeoque examen norm æ.

SCHOLIUM Il.
hac propofitio’ne deducitur fequens

PROBLÈMA.
Minus, quadratum Z a majore X (ub-

traherc , feu exhibere differentiam qua-x
dratorum X 8c Z.

A Con-

l



                                                                     

LIBER’Tnnrius Mg
CONSTRUCTIO.

C

A v. A s459

a X , x 4z----’---1
1- Super A3 æ Xfiar Scmîcirculus

ACE. -
z. In i Diametro AB fumatur AD

æ Z. .3; Centro A radio AD defcribe ar-
cutn DC. erit refila AC etiam a) Z.

Dico du&a CB illius’û CAB clic qua:-
fitam dif’ferentiam quadratorum AB. AC.

DEMONSTRATIQ
Per propor. 31. HI. angulus ACBefi:

reâus , ergo in. trianguio’ reâangulo

ACE en: ,
s .AB æ BAC..-Ir.DCBper47.I..

- BAC BAC. o

DAR-î-ÜAC.J) DCB.

h Z L16 PRO-



                                                                     

170 I..Eucr.nns.
En PROPOS [Tl o XXXH. le fi

Si relia lima AB circulant ten-
gnt in C, (2’ a. cantafln dumtur
alla circulant juan: : erit nngulu:
a tangente (’9’ [Mante fallu: æquaé

lis angula gui fit in alterna je.

gmento. - ’

DEMONSTRATIG.
Cafus hic obtinent omnino duo:
Au: enîm linea circulnm fecans ad tan-

gentem cit perpendicularis 8c tranfit Fer

icentrum O , ut GD. ’ k I
par nmtranfit: ut CE. . ca.



                                                                     

z

L 1 un. TER n us. 27:1:

l C AS S I. . .Demonf’rrnri debçt angulum ACD à)

CFD. *  Ang. ACD cfi; redus: pèr bypoth.
Ut a CFD CR reâus : quia cit in Se; a 3,. m.

mîcirc ulo.

Ergo ang. ÀCD ï) CFD.

CASUS Il.
A!) una parte probari debet ’efle mg;

ACE Jo CFE.    Ang. ACD .1) CFD. par cafum I. I
S G115 Q au bR. quia in codem b1” 1";

(egmento. . .
Remanet mg. ACE Il) CFE.
Ab airera parte ’Probari dcbe; 30g;

BCE :0 CHE. .jAng.BCD J) ÇHD pet cafum I.
A Ang. Q æ S. quia fun: ecdem

x fegmento. ’
1 Totus mg. BCE :0 TotiCHE.

(La. D.

P103



                                                                     

:71 «ïEuCLqus L
’ mais; P R or Q s 1 "T rom XXXIII.

Super data rafla I’ÂB [egmmà

mm circuli canflmere , quod m-
1241 wigwam dam angulo æqua-

Bit autem angulus dams vel reâus ut
1E, vel non reâusut H.C. ’ ’ ’" u

’ . CASUS I.’
’ Confiruâîoêc Demonfiratio,

931-111. Data AB bifariam divifa in D. Centre
v D radio DA fiat femicirculus ACE. hic

capît a:zngulum teâum ’ACB , adeoque

date geôle E æqualcm. "V ’      

1

L 9
Caà



                                                                     

L 1 BER Tas-RIT: us. 473

C A S U S Il.   7
. CONSTRUCTIOL * ’ ’

I. Ad datæ BA punâum A’ducatur
DK , u’t angulus DAB-[îtæquales bàngu -

lo’dato C. I , . w . a;z. Ex A’duc pèrpèndiculîrem AF.

:Fiat angulu; ABIE æqualis àngulo

. BA E. ’ - 34. Centra E; radio EA vel E8
(quæ par 6. I. fun: æquales) dcfcribc
circuPum BI1AG. . . W

Dico fegmcntum AGB capcre angu-
lum date :1:ng æquaïama ’

Ut & fçg:17entlxih A!B tapera angu-
lum data ob’guïo H æqùabèm.

Pars I. AngÏ. D513 :1) c AGB
alterne regmento.

’ Ë: Ang. DAB C perconfiruâ.

Ergp.Ang. A6311) C47 7’
I Par; z. In quadrilateroAIBG. ,

Duoangulüg-l-î .G:d àaReâîx. 411.111;

4 Etduo ahguli H4. Ç ap z Rcâis. à

531.1;

» m 631.1114

x

-- figol-çkçëoflhlv- En »
s-A- «Açq’ui G; sa rCfpçfîpabcsnm-à

  -.tem-I. A; ’ W

" A 43.134a, Eçrgo I æMIt-In- Q En.



                                                                     

2.754i .J Encm’nis,  

nous. PRÔEOSÎITIO XXXIV. ’ -..-ga.4 Av,

’ A data; circula 9436. fi à
www"), 03A enferre, tapie»:
aqgulum. 2’ , data flagada-T

xqqalem. . -  

CONSTRUC-Tlo;  

Circuluàfin A5 y .  . 5
A 2, A6 A’fiàtadgulnvkstAc  ’

’l æqualisangulo date D. ’

l. Ducàtu: rcâaïtgpgcjns



                                                                     

5LG1"; Tzknus; 3:7;
Dico fegmcntUm ABC

capets angulumæqualc’m D:

DEMONSTRATIOJ A

Ang. BAC son îABC in alfîh mi

terne fegmento. - I  
Arqui BAC æ percen-

flrué’cionem. -
Ergo ABC :0 D,

. filial.

-,: ’ Mai: P154



                                                                     

V l Theor.
.290

276  ’EuCLOIb’Is 1.

.. P3090 SI’TIO XXXV.
8551; circula du: refitAB. CD f0 mutuo

in E ficuerim: Refiungulum comprenn-
  film [ab fagmentis Mia: AF. E8: -çqu4k

efi ci quad [ab [egmemis 41min: CE. BD.
  v ’ ’cqmpzeIî:ndirur refinngulo. .

033mm- aîverfi hic occurrcre pofTunt
eafus.

. DEMONSTR’ATIO.
CAsUsL

Si reâæ AB. CD f6 mutuo fixent in
Centre: tum Ü AEB cri: æ S CED:
quia  qùatuor illOrum latera fin: radii,’
Jadeoque inter [a æqualia. I

, Î v , Ca-



                                                                     

L 1 nm Tnn’rtus. ’27;

.Î’ 1c A s u’s 1L .

I Si aria CD" Fer centrum F duâa altei

un) AB non par centrum ,tranfeuntem v
feeet bifariam adeoque à perpendiculari- 33.111.

ce: in E»: ducaux; PB. * - ’
DEMONSTRÀTIQ

ŒCED-Jr-DFEbI) UFD feu DFB. un:
Acqui OPE 4.0 E3 :0 El 9B;

Ergo ibis in locum pofitis

E3 CED-I-D PE a) D FE 4:0 EB.
- Adeoquc dcmpto utrinque eodcm Cl 11E. h r

ŒCED aoÎj EB hocefi a: un.

,I’CASUSIH.
Si rcâa CD par centxum F duâa alte-

ra non par ce’ntrnm non dividit bifarîam

in E. L

.DEMONSÀTRATIO.

Duêta FG perpendiçulari ad AB , ut
3c F3 mm exit.

.Mmz La



                                                                     

:78 EBCLIDIÏ,
. 5cm)me æDFD horeûDFB.

DFG-i-DGEH-l- Dru-humai
Subïato utimquc (joFG. exit L

L: CED -i-DGE æ w1271613! u
snbhro DGE :2 AEB-ç- DGE. 5-. Il.

son) a) a: AEB. ’ Q.D.E. L

CASUS 1V.
Si. neutra tranfcat par centrum- & [a h

mutuo facent utcunque.’

[DEMONSTRATIOQ
Ducatur GH. tranficns per’centrum F

. 8c perînterfcâîonîs punâum E. Tum.

:2 AEBÀ I) C3 GE perca-
EtÉJ CED I) eidcm C] filât-Hum 3.

x ’ ErgoŒAEBæEÇED. .
Q.E.D.

N o T A.
In cafu 3. llla’quz filai învicem [ub-

fcribuntur inter fi: (un! æquâlîa 8: inferîo;

ra loco (uperiorum legi dcbent , ac fi in
una cadem limes eflent fubfiituta; id

uod etîam in plerîfqucaliis demonfirag
nonibus obfcrvandum, ’ ’ a

N N - . 8h62,



                                                                     

LIB’ER.TERTIUI.. :79
SCVHOLIU.M..

L Suppofitis Librî V. Definitione La:
prop. 4 8: I6. (quæ cum hac propofitîo;
ne nihil habent commune) hæc unîca de-
monfirario facillime omnibus cafibus in: ’

fervire potefi. n o Î
DEMONSTRATIO.’

Duâîs AD. CB, cri: in triangulis

LAED. .CEB. i »
An ulus A on Q .ME. D ac Br "1 m

.Ç Ang.-AED 1) CEB. 15:1.

Lrgo en: pet 4. V1. . I
AE-EDj’ CED l EB.

Et Par noflrum Theor. I. Lib. V.-

vcl 16. V1. l
CABEDLŒ E3 CE. BD! QD. E1

Pro: I



                                                                     

. 53° -; a E1101. ring. r

L I 4 ni: » k . r v .  mon P 3090 511*100 XXXVI,
3°! à!

» AU :Si4 punüoA eue,-

’ ne cirçulnm x du"

. F w .. ..”e chflg’ damna" au "êta,
L K ” x I: [NI unaztangpm AF ,

» 20:44 h s -al.crav;jeçans A3.
v . T" En: refimgulume ’ - * -BAC , jubJota fe-

nef «une BA à illius. 135" -- 3

V . un. . -paneACmt:r pun- e L
o au": A (’9’ circulant interjefta comprebend

film , æqualcüqtrudmto tangémis-AE. e

’ .Duohic-notannifnntcèles; Ï

-ACASUSI.
LAut fecans AB tranfit pet centrmn D.

DE’MO’NSTRATIO;

V DuâaDF, En: d * v
à a BAC-hDDC a3) DDA. ’

z

.- T’Ej’D’F -J.--’D 1911147.].

Atqui BDC a) ÜDF. Quia fantarndiis- A " *

:5340 30 En FA.

CASUS 11.’
- lut fecans AE non nantît pet emmi:

* 1 ’ . Du

n

.0



                                                                     

Lune. Tnerus. 08:1
,DEMONSTRATIKO...

Ex cenïro D duéta perpendiculari.
’DGutôchzeritï-

:EA1.;.001200 cmA
ÜDG UDG’ ’

sur a.
4.7.1. DDl’ienÜRÏ

Hoc cit

l

. 006-5591 æp-Qçfi-DGA-
Dm. 471--

UYD-HLJLin47JÎ" ’

EEA’IJr-D DE I) a DE .-Jl--CJEA.4
Sublato utrinquc E] DE

’a [DEAI æ ÜEA.

11E. 0.7
COROLLLARIULM. I.

Si a punâo quovis extra circulum ium. .
pro . plurcs recta: circulum femmes du.

’ cantur, reâangula comprehenfa fubto-
tis feeantibus 8: partibus exterioribus.
inter fa fantæqualiq. ’ N ’ ù-

a



                                                                     

o 232,:- Eucninls
SCHOLIU-M I.

iSuppofitis iîfdem quæîn Scholîo præcedcntipi

banc damus Corollarii primi demonflranonem..
Demonfh-andum cil: E. CABIcfleV æqualei

EIDAE. . ,DEMONSTRATIO. imais CD a ne, erunt triangulaCAD. EAB
’ interfc fimilia.

Nam nnguliO-Æ-d’ il) a Reâiszz, I l r-
4 Etnngn!iARB--:-«P in 21.149855 13, L.

Ergo O --:-- 1’ ŒOËB --I- P.
Et Sublaro communi anguio P,

l * O :20 AEB
Demde ang. A "trinque cf! communie.

.Ergo R ID ABE, 32,I. i"
Quatre in triangulis CAD EA Bcrit par 4.. VI.

CA --.--AD : EA i458,

Etper 16, V1. a

«na;



                                                                     

4

Liman TERTIns. 283
:ÇAABJ):DAAE, Q.E.D. i .-

SICHOLIUM n.
Sîjam ex punâo A fupra iineam AC

ducatur ALG , eôdem mode duâis GD
LE probatur die Il GAL æ :DAE;
notandumqne efl punit: pcripheriæG. L.
concavæ 8: convéxæ propius ad f0 invi-

cem accedere, quam punEta C a: B ; quæ
punâorum diltantia adhuc magisimmi-
nuituî fi ex A fupra lineam AG ducatur
alia Cireulum fecans: donec tandem du-
catur refis: AF , quæ Circulum tangit in
unico Punë’to F,in qua punâa peripheriæ.

conca me & convexæ coincidunt, adeoque
(nm entez; delignatæ eflënt duæ lineæ A3

AC feu AL AG. inter (einæquaies; jam
ex A ducitur folummodo unica linea AF.

x quæ ergo in fuperiori proportione bis lu-
menda CF: fc: femei pro linea GA , 8: fe-
mel pro LA. que faâo proportio fic fla-

bitFA- AD: EA lAF;
Ergo PCr 16. V1.

D Tangentis AF æ :3 DA. AE.
Qlæ æquilitas ipfius Propofitionis 36

genuinum exhibe: fenfum , ut bine patent-
quam arâo nexu hæ veritates inter fe co-
hæreant, quamque naturali Lina ex alia de-
dtzcgtutconfequtmiâ. k

I t y N n z PRO-



                                                                     

284. :EUCLIDIS
COROLLARIUM n.

» Buse reâæ ab eodem punâo 0
duâæ , quæ cireulum tangunr,
inter Il: funtæquales. .  -

COROLLARIUM m;
I Abieodem punâo enta vcir-
.cuîum l’umto, duci tantum poll *
funt duæ même, qua: eirculum
tangunt.

Pro-E"



                                                                     

V Luna T’Emrilus. 285-

P a o ros 1 ’r 1 o XXXVII. 111m:

. V * ’ . t 3:!A St apunâuex-
tu thulium pafi-

1 i 10411614 fin: du
W f Hôte AB. Anita

ut .nmngulum
n La - BAC fit qua]:

- fin l o quadratadltcrius
. AF. mm tintaA F tircuium un.

g’t in Po

e DEMONS T-RATIO.
Dufta linea tangente AH, ut&lineis

DE DH. . o:BAC a no BAH. t 36:
Atquî :13 AC ID Ü AF. pet propofit. Il;

Ergoû AH à) AF. hrgo-AH I) AF. J
Quatre in Trimtgulis AFD. AHD.

Lams AF ID AH. -Latus FD .1) HD.
Latus DA commune.
hrgo Ang.AFl) I) AHD. b A b 8. r;

NQUÎ c AHD e-fl métas. c18. tu. «
l Ego ergo AFD’r-eË-tngrlefl: étiez-tine

. dAFtangens. Q. E. D. .   416.111,
FINIS LIBRI TERTII.

Nng P804



                                                                     

EUCLIDIS
* ÉLEMENTORUM

LIBBR QUARËUS.

ŒEFINITIONES. Ç

. I. Figum refiilz’nea. mfigum
i nrefiilinm. inferibi dltituf . mm

finguli ajut figuræ,, mue infai-
6itur. anguli, fingula lutera ejus
mi ’infcrz’âz’tur tangara.

2. Similiter (’9’ figura cira"):

figurant delcribi dicimr . tumfin -
’ gala gym, qu circumfcribz’tura [4*

un: fi’ngula: ajut figura: angzdos
rengaina une») quant illa d:-
[ruffian

- 3. F i-



                                                                     

Luna" T331? 1ns.- .287;-

3. Figum autan) refiilinea in?
exhala nife-uni dicitur, mm fin;
guli ejus figure, que infcribi-
tan anguli rageant circuli pe-
rzplaeriam. "

v 4.. Cirrulu: autant rimant figu-
Iram defcriâi dicitur . .cum circu-
li peripberia., fingulos tangit ajut
figuræ, quant. circumfcribit. an- ’

galas. i i e A ’
7. F igum ne...

r0 refiilz’nea tir-i.

m circulant de-
! G criài dicitnr .

. mm linga la la-
ctem ajax U. gaze ’

, . czrcumfcrzèttur.E czrmliperzplaeriamtangent. 5

,1 o fi 6.- i1
Bi .12



                                                                     

p 7288 EMCLIDIS
6. Similiterz’rci’rculn: in fi-

gura infirini diçitztzr*,gmns area-
. li periplmfz’a flingua-[tirera mugit

du: figuraijnèlua mfcriât’lur.

i x ’ 7. Reéîn in circula" accàmma-

. dari. [tu coaptari dirimr, mm
’ tjas extrema in czrcnli paginait;

fuerint. I i

Sic A B. dicitur in circula ac;
’ commodat: non veto

z

LA



                                                                     

i , Luisa TERTÏIJS. h 18:.

Î PRO’eosu’lo. I. mon, ,,

,. , - i In data cir-
’ ’ 61410118046-

v i L crommadare
reflam Bd
æqualem da-

m refit f2) : grue Circuli diama-
tra 13C non fit major.

CONSTRUCTIO.
I. In data circuio duc Diametmm

BC; cui fi dam refis D fit æquaiis, pe-
,tito fatisfaflum erir. Si vero miner. -

l z. Abfcinde e BE 30 D: 8: centre B à 3.-1.
radioBE deicribe arcnm Circuii EA. 1

Dico mitan] B A efle’æqualem D e
8c coaptatam in Circulo. I

-DEMONSTRAT.IÔ.’

Linea D æ BE pet conflruâioneml i
13A ’ 3,0 BE quia tadii.

’ Ergolinea D b .1) 8A, quæ cit co-
aptata in circqu quia .c utraque ’extremi- 7. 1v-

tas terminaux: in periphetia. A v .

00 - PR°-.



                                                                     

290 EuCLmz-s i
Probl. 4:2, P. R0 P o 51’111 o il.

Inka’ato circula ’ABC triangu-

lum ABC dehribere; quad data D
triangule .ZJFF fit æquiàngüî

han. i . ï

I CONSTRUCTIO.
317.111. . Il Ad iaduâè tangentis GH

punâum Al bconflituatut angu-
A lus ÇAB.æqualisànguloF.. -

2T Adidem punétum A ab ai-
tera parte fiat BAC æquaiis 21111
gala E.

e , ’ e. Jungatur refis. BG. ,

r 1123- I.

Dico

Q x

a



                                                                     

ç ’ LIBERiTnn-nus. 29r
Dico triangulbm ABC ,- ipfi o

DEF cfièæquiangulum. . v

’DEMONS nuira."

Intriangulis ACB. DEF.
V LA iAng. C(c) æjGABII) Fperconiiruét: ,

magma) :0 me DE perconïhua. on. 111-, .

Duo anguli 0 443:0.duobus

FJFE. -

b

Ergo etiam tertius d A30 ter- a .2 Cor:

* tiQ Dg I 31’ .16 .

00 E ’PIÔ-



                                                                     

t

29: *EuCLIDISi*
H’PROPOSITIO 1111". .

Cirm damna icirculum BCE tri .
angulumiLMO drfcribære équin.
galant data triangula fifi?)

’ ’ . o v

Ê A F L :17. M
CONSTRUICTIO.

r. TriangulivDAF lattis AFproduca-Â

tut in G &’ H. A n
z. In circuio duâo radio 1B , a fiat

angulus 81E. æqualis trianguliexterno
angqu DAG. l .

3. Fiat anguius BIC æquaiis externo

. Pmbi. 5., V

àn 2;.1.

DPH. n ,» 4. Ad tria ptlnâa B. C. E.ducantur
11mn? tres brangcntes 0L. 0E. LM.
1’" ’ Dico ex illarum concurfu oriri triangu-

ilum OLM. dato DAF æquianguium.

DEMONST RATIO.
h Ex Scboiio prop. 32.. I. quadrilaterum
BIBI. dividi potefl in duo triangula,cum

. . au-*



                                                                     

1L 1 mm; Tnanus. 29;
auteur unum triangulum contineat duos
anguios mîtes. , duo continebunt qua-
tuor; adeoque quatuor angnli in quadri-
latero diâo erunt æquales quatuor mais r

et a Quibus fi demantur duo Creâi LEI. c 16’111.

LEI. remancbunt. . t l
Anguii RIE»:- L J) 2 Reâisv.
Atqui DAG -l-DAF on 2 Reétis.

Ç

Ergo maux. L 30 DAG 4.13m
Atqui BIE æ DAG pet confii l

( Remanet L :1) DAF.
Bodem mode demonflrarur quod fit

angulus M ID DFA , ergo renias O er
ædterrio D. i ï Ï

.. N 0 T A.
,Quod autem tangentes EL &BL in

unâo L concurrcrc debeant fic patet.

Duâa BE. ’
Duo anguli toti LEI. LEI. il) z R.
Ergoang.partiales LEB. LISE? 2R.

n d a COI.
*. 32.!.

° E1130 reâœ ELBL concurrent. a... n:

00 3 . .PR°;



                                                                     

. 7294 Eucntnts.
goum. 1311013051110 1V.

x 94:0 triangule ABC cirmlnm

inforiâere. f 4

* CONSTRUCTIO.
1. D1103 quoslibet angulos B.

. 9, 1, C. . a divide bifariam pet métas
i BD. CD.

2. Ex .punâo concurfus D duc
perpendiculaires DE. DF. DG. I

. 3. (Centro D, radio DE. de-
fcribe circulum.

Dico illum tangere omniaiatc-
ra trianguli in puna-i8 D. E. F. a-
deoque ipfi infcriptum cire. i D

, c- I



                                                                     

ILmnrx T3951? les. 295
- IDEMONS’TRATIO.

In triangulis DGC.’DFC. i

tiAng. . G 30 F. pet confit. A
Ang.DCG a) DCF. quia rotas ’

C bifeétus cit.

Latus DC commune.

, Ergolatus DG l’30DË, I 51.6.1. 3

. Eodem modo demonfitatut et?

fe DF :1) DE. .Adeoquc tres’li-neæ DE. DF.
DG flint inter (e æquales. ’

i Etgo icirculus centro D (influa
tranfit pet punch E. F. G. 8: tan-
git c omnia lattera; quia anguli "un.
ad E. F: G. ffunt métis adeoquc

i d trianguloinfcriptùs cit. 4M 5

rhô-I ’ L



                                                                     

2’96 .EuCLmts.

PROPostrlo VÇD

Cime 34mm trianggdam 1435
tiraillant delcribere. i

:AÜC Mx

’robl. r ï:

CONSTR’UCTIO.

. 1. Qriæiibetcmque duo latent AB.
a me 1’ BC a divide bifiiriam in E. 8C F.-

r z. Ex E et F erige b petpcndicuiates
à "’ 1’ BD. FD. *

5. Ex puaâb concutfus , defcribe
i radio DA circulum. . .

Dico illum quoque tranfire pet punâa
B, C. adeoque triangule citcumfcripturn

cire. ."DnMONSTRATIo.
A . Du&is*DAvDBliDc.. In triangulie.

r...-

A



                                                                     

. Liners QuAn’tus. 2-97,
t Latusn DE commune.
Latus EA i!) E3) Per con.
AngulusDEA J) DER lituâ.

Etgo Cbafis DA DE. , . c in
l Endem modo demonfltatuteflc DE
:30 DC, adeoque treslineæ DA. DE.
D C fun: inter fe æquales. I »

Ergo Circulus centre D, radio DA " ’
defcriptus , tranfit pet omnia trianguli
punéta angularia’: adeoque ipfi fifi: cit-

cumfcriptus. d .Eadem Confituâionis formula obtinet
in omnibus trimguli fpeciebus; cum hac
foiummodo diflierentia , quod in Reâan- .
gulo centtum cadat in punâum medium

hypotenufæ. - tIn Acutanguio centtum cadet inti-a tria

angulum. ’
In obtuiimguio veto extra.i

SCHOLIUM.
Ex hac propofirione deducitur Merhol .

dus deictibendi circulum , pet tria pan-g
&a non in litiez teâa difpofita , tranfeung .

rem. i r - 1 A

d nef.
A. 1V.

i . p.- me:



                                                                     

298. . , EucL1nIs;

mua. PROPOSITIO V1-

[châtra

CONSTRUCT 10.
1. Ducanturduæ Diametti AC

BD in centto C [cati anguios’te- I

&œinrerfecantes. A
2. jungantur te&æ AB. BC.

GD.!)A. -Dico [ABCDAefi’e quadratum

1 guæfitum.

. DEMONSTRATIO.
5 . Pro Iatetibus’. ,

In trianguiis, AE’B. AED.

c Latus

Data Circule quadrant): in; ’ i



                                                                     

L21 BER. QuAnrue. 299
’Latus AE utriquecommnne.
Lame EB 30 ED. quia tadii.
Angulue AEB en AED. qui: u-
I tetque reâus. 1

l Ergo bafis AB a:0 AD. au.
Eodom mode probatur ADao

DC: DC æ CB.CBao BA.
Adeoque quatuor illa laterain-

ter fe etunt æqualia.

, Pro angulis.

Œatuor anguli A.B C.D. ifiis
lateribus contenri funt in semi.
citçulo. ergo refli. b ngJîl,
v Adeoque ABCYD-efi quadra-
tum Circuloinictiptum’.’ ï r

QU’E. Ed

P13 3 . [Pfflu



                                                                     

y

300 . "EUCLIDIS-

guai... PROPOS trio-VIL
i i Circa datumeCirculunl quadra.
Inn: -dcfcribcrc.

1.-

Ir-f
il

i
a

I

p...I

CONSTRUCTIO. n
. 1- I Ducantur duæ diametri
AC. B1? fe mutuo ad angulos ter

. êtes in E feeantes.
2.Per illarum extremitates du-

cantut tangentes FG. GHHI. IF.
’ïDico illas tocantes confii-

. . tuere Quadratum quæfi.
5mn FGHI.

à

me; -



                                                                     

et f» .Ltnpn mitigeurs. se;
iDEMONSTRATIO.

Ï i Pro angulis.

i In quadrilateto AEBF. .
Anguli A. E. B. F. SI) 14 Reâi. 331- 1g

Atqui 3 Ang.’A.E.B-k GO 3 Reâiiis &Sdmï hum.

Remanet ang. F 30 1 Re&o.
Simuli tatiocinio probatut an -

gulos G. H. I efl’e reâos.

Pro iateribus.
In paraiielogrammis F9). IÉD.

lacera F G. 1H fun: æqualia min.
mctro. BïD . adeoque 8: inter fe.

In paralleiogrammis,’ 1A. HA.
latent FI. GH flint 1’ æqualia fDia- 53.. 1.1 I

metro AC. i . I i’ Acqui Œiametti AC. BD fun:
inter fe æquales.

Ergo 4. latera FG. GH. HI. ,
N ’r IFfunt inter feæqualià. 1 I -.

Adeoque F GHI eflquadra:
tumguæfitum. Q. F. E.

*P’p 3 1 Proî.



                                                                     

* Tribus.

go: Eucmnzsi
PROPOSITIOUVIIÏ.

In data quadrnto- Circulumidc-

[châtra t I ’ .1 7

I. e ’ H
CONSTRUCTIO.

I. Ducantnrduæ diagonales PH. G1
f6 interfecantes in E. V

z. Ex E dunîttatur ad lattis FI per- i

pendiculatis E8. - . r * i3. Centre E radio E3. deicrlbatül’

Citcuius. r .Dico illum rangera latera in punâis

A. B. C. D. adeoque quadrato inittip- i

tum cire. i .1):- n’



                                                                     

V

.

Luna Quantum 305
DE MON STRATIO.
Ex dirait perpendiculatibus BA.

’ In triangulis FAE. FBE. ernnt.

Angulus A æ B pet confit. quia te&i.
Angulus a O J) P. quia lemireôti. a. ou.
Latus F E unique commune. 31.1-

Etgo Latus EA au en. b b 26. r.

Sic etiam probatur EB Il) EC.’ 86
ECJ) BD.- ut& EDŒEA.

Ergo circulas cenrto E , radio E3
delcriptus tranlibÎt pet punâa A. D. C e i
8: quia anguli ad illa punâa lunt mai, i
ranger omnia iat- ra ; adeoquc circulas
quadrato cric infcriptus. ’

[CLE-

I V Pari:



                                                                     

304. a , Eucme 4. ’

mon... - P (1012081110 1X.

. Cime denim Quadrant): circu-
lum d’efcriâcrc. î ’

w à
ï

. .15

.COiNSTRUICTILO.’

I. Œucantut diametti AC.
BD recantes (Hein punéto E.

2. Centre E, radio EB, de;
feribatut Circulus. ’

Dico illutn nantir-e par
omnià quadrati punéta
angularia 5 adeoque illi
elfe circumfcriptum.

me;



                                                                     

,.LIBE&»QuARrus. go;

DEMONSTRATIO.
ŒiaËnetri AC. BD, quatuor

x qngulos A.B.C.D. abifariam fe- accro;
cant, Ergoin triangule EBA. ’14

Angulus EBA æ EAB.

Ergolàtus EA b æ EB.  6 I
Sic etiam prpbatur EB 30 EC° b

&ECJOEQD: &EËDÆA. ’
Adeoque quatuor lineæ EA. .

EB. EU. E9. funcintcr (è æqua-
les.

L  
.Ergolcîrculus centre; E radio

EB defcriptus tranfit par. omnia.
quadrati puna-a angularia A. B.
C. D. adcoque illi circumicrij ’
ptus cit. . ’ ’

(La. D.

,4 rab?



                                                                     

"3054 v Euchu
PROPOSL’rlo, X;

rrobl.xo.g I 4talc: ABD’tonflmen,

cujus finguli ad bafin’

fin: reliqui 4d 7mi-
mn 4.

CONSTRUCTIO.
I. Quamlibetcunque Iincam’ AB in

. u, u. dîvide ainC , pt: ABC fit û AC.
. 2. Centre A radio AB dcfcribe circu-

lum. ,1 ’. 3. Ex B in ifio cîcrculo’ accommoda
h- m breâmm BD ï) AC.

4.. Duc Natal!) AD.
Dico ABD clic triangulum quæfitum.

DEMONSTRATIO. V
Duita renfla CI), circé triangulum

ACD delcrabatur circulas ACD. ”
E2 ’ABC :0 [:1 ,AC hoc CR CI BDpcr

c "confina
Enfin hrgo BD tangu Circulumc; quem

, BA , fècat. c.632. 1H. A Vnde mg. BDC c æ A in alterne reg.

’ AxnngDA CDA.
x.

l

Triangulum Ifif-à

nnguli B. (’9’ D dupli v

.49- Ç



                                                                     

Luna. QuAn’rus. 307
 , Totalîsang. ADB (I) ABD) æ A

. 4.0311. ,n ,AtquîetiamBCD 4.x) A-l-CDA.

Ergo .
Intr-îangulo BCD ang. BCD J) CBD.

Adeoquelatus BD c l)
Atgui latus BD (D AC.

. hl’go
’, IntrîanguloACDlaius CD æ GA.;

Adeoque angulus A æ CDA.
Ergo angulus BCDÎqui duobus A 8c

.CDA efi æqualis probatus) CR du plus an-

guli A. c cErgo etîam BDC g quîan’gulo ABD

demonfiratus cil æqualis,’duplus eritan:

guli A. .
Adeoque &A’ADB , qui angulo fABD

en æqualis , ej’ufdem anguli A duplus

erit. E. F.
’ COROLLARIUM.

In triangulo Ifofcele hoc. mode con-
firuéto , angulus ad bafin valet duas partes

I z .
 quintas feu ï duorum val à umuS

: gante angulus A valebÏt
l ’ 3 . .çduorum ce] avumus Rcéh.

631.1.

e :6. l.

c qu   PRO-Ë



                                                                     

Thcor.
1x.

’ u

308 EUCLIDis

c PROPOSITIO XI.

Data circula Teygtagamzm- æ-
quilaterum à” æquiangulum in-

. firiâcre.

q 21v.

CONSIRUÇTIo.
I. Cuilibetcunque triangule lfofcelî

juxta præccdentem propofitionem con-
flituto , æquîangulum ainfcribatur EFG ’

in,citculo data.
v 2. Illius fupra bafin anguli EFG. u

ËGF bilecentur perreâas FI. CH.
3. Punâa E. H. F. G. I. jungantut

totidem reâîs. l , . .
n c Dico faétum cire quad petîturi

De -’



                                                                     

Luna. (hutins- 30,9 ’

DE in on s 1R Avr; o.

"Pro lateribus.
Quînque angulî EH. IFG. EGH.  L

HGF. PEG (uni: inter fccæqualcs par
conflruâionem.

c - Ergo Iarcus quibus înfifhmt (nm: æ- "5.1".

’qualcs. . . .Ergoîllîs bfubtenfæ reâæ , quæ (un: En 111-,

Pçntagoni latcra , (nm æqualcs.

Pro angulis.
. Anus HFGI a) Arcuî FGIE. ’per

’ partem I. c .v Ergo AngulusE C1) Angulo H. quia cz7.111.
æqualibus arcubus infifiùnt.

Simili mode de duobus alîis angulîs

&c. (LE. F. ’

(M 3 frai



                                                                     

- Theor.
I 2.

310 ’Eucm’nlrs

PROPOSITIO X11.
I Cirm dam?» circulum. Tana-

gonum æquz’laterum (7’ æqm’angu-

[nm dejcriâere.

CONSTRUCTIO.
I. Infcribatur Pentagonum regulax’c

pet pxæced: ABCDE. q .
z. Ad punéh A. B. C. D. E. du-

cantur tozîd’em tangentes , quœ concur -

 ren:in punais F. G. H . I. C.
’ .Dico faâum quod quæritur.

710?;



                                                                     

LIBEPÇ) Qu AR,Tus. gti

DEMONSTRATIO.

Pro lateribus.  
Ex centra O duâis perpendiçularîbui

OP. OQ, ut 85 radio-OAintriangulis
0AP.OAQ a W ,- « ’
i Larus OP a a). OCL quia æqualcs .14. tu.
’AB. AEæquidilt centra. v 4 , , ,

Latus FA b æ A. quia,æquales 53:...151-1

AB. AC bifeâæfunr. A vLatus 0A unique communes. .

Ergo ang. c CAP à) OAQ. Qui fi aufe-e c 8.1
ramur ab æqualibus Reâis angnlis OflH ’

OAG : remanebit angulus HAB J)

GAE. .Deiude Triangula BHA. EGA. (un:
Ifofcefia, quia ex punâo H duâ’æ flint

duâæ tangentes HA. AB: ut en; Punfto dz Co-
G duæ GA. (3E: quæ (un: d æquales: 311:36’

Quare un triangula habcnt bafes AB.
AE arquales , 8c angulos ad bafin HBA.
HAB. æquales GAE. GEA. non folum
altcrum alteri , fed .promif-cue omnes e ’ç æ
quatuorinter (c æquales. Adeoque° qua- 16,1’-

tuorlateraBH. HA. AC. CE. fumin: . ’

ce: f: æqualia. w q si ,



                                                                     

f8. I.

’31: khEkliÇLID le,

Simili modo demonflcaiur oinnesÏ
decem . lineolas efTe inter fe æquales.

Si jam una fit æqualis uni etiam dm:
erunt nimbus æquales.

Adeoque quinqua lama , quæ ex dua-J
obus lineolis confiant, eruntæqualia.

Pro angulis.

Ex demoniira.atettriangula AHB
ACE haberc omnia latere æqualia.
Adeoque angulum H fan G. Et eodem
mode de reiiquis.

ÇOROLLARIUM.
q Si in circulo- quælibetc-unque

figura regularis fuerit infcripta ,
lineæ tangentes circulum in punq
&is illius angularibus. flic con-
curfu (femper conflituenr .figuram
fimilcm circulocircùmlèriptam.

Pro2



                                                                     

Luna. QUARITUS- 313

. q . LPnorosrrio X-H. l MW
matai. Tentagonœregulari cir- l -

adam infariâere., ’

i CONSTRUCTIOL
. ,1. (lumiibet duos anguios A 8c E

divide bifaria’iîi par mâtas AF. EF. l

z. Ï): illarum punâo concurfus F,
- * ducantur ad omnia latere: perPendicu-,

lares. i ,3. Ex F ltanquam cenrro pro radio
afïumta una ex ifiis perpendicularibus de-

fcribatur circulas. . " i 1 4
DiCoillum Pentagono’ fore in-

fciptum. i -l l Ri De-
x v.



                                                                     

3’14; q IEQCLIDIS

DEMONSTRATIOÇ
JIn Trianguiis AGF. AHF. .

I 4 . Anguius GAP Il) HAFi Per con.
Angulus AGF .1) AHFifiruâ.

’ Lat’us A’F attique communeÎ-à

a 26. I. Ergo alatus GF 10 HF.

. Eodem. modo probatur HF æ IF.
r IF ID KF. KF J) LFôcdenique LF

I ao (513. ’
Adeoquc omnes Ma perpendiculares

erunt inter [e arquaies.w -
«(hure circulais radio PH defcriptus i

tranfibir quoque per’ purifia I. K. L. G. e
bxô- in. in quibus ifia lateratanget; quia anguii

ad ifia punâa fun: reâi.

jQEaz

.COROLLARIUM.Li

In quolibet polygouo regina:

. I n



                                                                     

L 1 BER. Qunkæusf 3.8
i ri omnes lineœ bichantes àngu-

losiu uno codemquc punCto con.
veniunt.

iCOROLLARIUM Il.
In omni Polygono .laterum

imparem hàbente numerum li-
nea aliquem’ ex angulis bifocans
opïàOfirumn ctiam bifccabit 121-.

. tus. .3
SCHOLIUM

Eademi mctIiodo in quacun- .1
1 que figura regulari circulus de-

fcribi potefl. ; * w

Rr a v Pr°1



                                                                     

316A ,iEuCLIDI s.»

. I ÎProb1.i4. ROI, 051 1 loq’XIV.

. LCârm’ datant Tentagonam 1e;
il gulaire Muffins defcribere. q

’fx  
x

f-
»oo’N STRUCT’IO. ’l

v. I. Duos quoslibetangulos A
a ,, .. 8c B divide bifarizim pet mitas
l il. un. A17. BF , quæaconcurrcntinF.
3 q -- , Ï 2. Centto F; radioAF. vol
. si... ,I i BFdefcribc circulum.

’ 4 i i Dico ilhim tranfitururn pet
reliqua punéta angularia.

De-
l



                                                                     

Le: un QuAktus. 31.7.
DEMONSTARATI’O. 1

i In triangulo F ÂB.
Ang. p.43 goum que; illo-

rum dupli flint æquales.

. Ergolatus FÂJ) FB.
Eodcm modo bifcéto *angulo

C demonfirabitur F33) PC. 8c.
fic pet orbem omnes lineæ bifo-
Càntes angulos etunt æquaies. ’

Ergo circulus tranfibit per
omnia punch: anguizrxia ,adeoque
pentagono circumfcriptus cric.

(LE E.
SCHOLIUM.

Eadem conflruàionis formé
circa quamlibet figuram rcguiar
rem circulum defcribere liccr. ’

iRrs.’ Plu-h



                                                                     

i l

xi 3131i r-EDCLIDIS ’
o

Profits; z PROPOS] Tl o XV.

z

a

In «data circula Hexagonum i
regulare defcrièere.

" CONSTRUCTIO.
r. Centra quolibet pun&oD. radio

circuii DG , dc’fcribe arcum CGE.
z. Ex punâis C. D. E. pet centtum

G defcribe tres diametrosiCF. DA. E8.
r 3. Duc (ex métas AB. BC. CD. DE.

EF. FA.
Dico ABCDEF die hexagonum

quæi-itum. . . D61 j



                                                                     

Liman Qu AETUS. 339
IDEquèsTRÀÆTIo.

A .» . iÎ’ro lateribus.

Lineæ DC. DE lingule: Quint 30;

Radio DG. .Lineæ GC. GE.GD finguli funt Radii.

Èrgo quinque Iineæ CC. GD. CE. i
I. DC. DEfunt æquales-

Adeoque Triangula CCD. GDE
fun: æquilatera. .

Ergo duo anguii G 8L0 finguii (ont
,una tertia pars duorum reâotum. J 3 31’39’-

AtquitrcsangulîG.O. S. fimuibiva» aï; 1,
lent duos reêtos , feu tres renias duoxum .

reâorum. ’
Ergo rerEius S. etiam ei’r una icttia

I duorum reâorum. I .
Adeoque tres G. O, S. fun: inter le

æquaies. i v . I i vAtqui illis æquaies faut tres Coppofi- c 15.1.
a X. Q. T. ,

E130 fei anguli ad Centrum fun: æquales.

Ergg d tex anus, quibus infifiunt, d
fait: æquaics. q i . 26.11L

in

Adeo-



                                                                     

’ 3 20 E u cr. r D 1 a l
’c 29.13. Adeoque ° [ex fubtenfæ , quæ confii-
À i tuunt lacera figurer , inter [e flint æqua.

les. l t
Pro. anguiis.

« Hos cire æqual’es- facile pater , qui:

hmm. ffinguliinfifiuntæquaiibus arcubus, fc.
quatuor (mais partibus totius peripheriæ :
Ergo (tint inter (e æqualds: q

COROLLARIU M. ’
Hexagoni latus æquale en: radio.

s C H 0 L I 0M.
Duflsis tribus rcë’cis AC. AE. CE.

circuioinfcriptum erit triangulum æquin i
latetum.



                                                                     

IL une. tamtams. * 32.!
(-PROPOSITIIO XVI. un...

I

B, -
CONSTRUCTIO.

1. Cireulo (a) infcribe pentagonum rcgulare a x x. 1v..

AEFG H. I - ta, ltidem (b) trianguium rcguiare ABC.
Dico rectum BF , fore lotus quindecago-

l ni quæfiti. -DEMONSTRATXO.
Peutagonum dividit tutam peripheriam in

quinque partes æquales; quarc quæiibct conti-
net imam quintam feu tres decimas qu inter to«
tîus periphetiæ: adcoque du; AE. EF . Ex demi:
mas q uintas continebunt.

Triangulum veto dividit totam peripherîam in
ne: partes æquaies 5 quarum quæliber ut AB con-
tinct unam tcrtiam . feu quinque decimas qui!»
tas totius pcripheriæ. Tum ’ .

Arcus AEF (ex decimæ quintæ. ’
Amis AEB quinqucdecimæ quintæi

7m BF ana don-nia quina. " t
Ergo fit ducatur méta BF , eique æquales qua-1

tuai-destin in circule coaptcntur , dcicriptum cric
quindecagonum , aquilaterum , tu m omnes ar-
FUSfiBï.æQP31°â: .

jutas imamat! .4»er I?
’ sr PIO’

v In data Cir-
H cula gâtindemn

garum: regulare
defcrièere.

b Schol.
x5. 1v.

i 3



                                                                     

-,œE-U,CLIDIS i
l ,ELEIME-NTÔRuM’v i

’ LIBERVQUINTUS. ’t
DÈPINITIONES.

1. Tan efl magnitude magni-
’ infinis. minor majoris . mm m-

titur majorem. ’ n
[1m t0tum fitfua patte mains, ça?

Crac partem contineti in fuo toto.
Hoc-autan duplici modo fit.
Ve! contineturita ut aliquoties fumta ;

g præcifc reddar fuum totum feu ipfi arqua-
lis fit -, quemadmodum numerus quatuor
feu 4, cit minor toton. , adquue in
i110 çontinetut, 8e quidem ita , ut ali-
quot vicibus , [cilicet tribus fumtus, ac- .
curare æqualis fit tori 12. Et inde hæc.
pars Mathematicis dicitur A;iiqu0ta, quæ
funin rotum ubique refiduo dividit , id
quod; idem eItaCmetiri: &hanc Partis.
ipecieni Euclides foiummodo tefpexit,
airera, quælfequitur, negieâa. t I

Vèl partita continetut in (ne toto, ut
aliquoties fumta tetum vel exocrine vil ab

" I . i110



                                                                     

iL Irak Qu1 NTUB. 323
illo deficiat,iadeoque non accurateiplî

- zqualisV-fit’. Œcmadmoduin numerusç,

cum minor fit toto 14, ,-in illogcontinebi-
rut ; fed quia ter fumtus toto minor eii ac
quater rotoniajor , hæc pars non p0reft
(lici l’Aliquota , ne airera pars notata r
quia rumen aliquam exhiber quanrirarem

ïrotius’ quanriraris , vocatur pars Ali-

quanta. ’ ACæterum ’cum Euclides adhibuer-it
-Mannirudinis vocabulum , [ufpicari lice: L
sillum inemipilTe folunquanritatis conti-
nuæ , quæ vulgo maguirudinis nomiae
Mathematicis venir; minime ramen ex,-
cludeuda cil quantitas dilcreta 8: in nu- q
mais polira, quæ liras criam haberpan-
tes : quibus illa omnia, quæ de rarionibus
8c proportionibus toto hoc libro demon-
firar, æque facile imo pro capturioiiro
facilius accommodati poITunt. ’

j (mure &nos cum multis aliis omnes
x -hujus Iibri propofiriones, negleôtis li-

neis demonfirabimus in numetis l; mm
- "quiaillis magis funins affadi 8: de illis.

fæpius æ-quam de lineis cogitavimus tum
etiam quia illa quæ de numeris probantut,
(i cui liber , ipfis lineis-applicati poiiunt.

I

Sf il È. Mut-î i



                                                                     

l

353. E’üiCiLIIDIS-l ’I v

a. Multiflexuutem .rfl Major
galantin: - garum metimr minon »

h. d’Quemadmodumlpars fiiumtotum di-

vidit feu merirur ablque refiduo velcum
. refiduo; ira reciproce eriam totum a (un

parte dividiturÏvel fine velcum reliduo. -
Prius illud totumq idem en: quod multi-
plex , cujus in’liac definitione’fit mentio ,

non intelleêto alteto. quodlcumrefiduo
divitur , quodqueadeo multiplex dici non -

’ ormercrur. - ï -

:32 Ratio efl damai: quantita-
’mm çjufdem generis, Mania gnat-
Îdam [ramdam commune": menh-
fam habitude-

Cum propie lequendo nua eademquc
res ad feipfàm non poliir comparari fe-

. cundum quantitatem,quiafeipia non cit
major nec’iminor , parer plates requin -’

inter quas legitimainflituatut comparas
rio; quæletiam tanrum poHunt die duæ.

Illæ aurem neceiTario requirirur ut (in:
res homogeneæ; ut quantitates ejufdem
generis; qùa-les- funt linea cum litiez

’ 4 ’ com-

. I t
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comparara; ifuperficies cum’tfupetficie g

. corpus cum empote: nulle: ergo morio
litiez comparati pardi cum friperficie val
cum corpore, nec fupetficies cum cor; *
pore quia non funt ejufdem’genetis.

Porto culteriorem hujus lioniogenei
itar’is explicationem nadir Euclides in

definitione 5. - r ’ v
Hæc autem inrelligcndarefl: in quart;

titaribus koundum magnitudinem , feu
parrium æqualium numerumq, adeo ut
una res airera fit vel major’v’elminor;

i hoc ’eft ut nua res pluresvel pauciôres
rfimiles feu ’æquales contineat partes quant
’altera.

Ex quibus parer. rationemnihil alias!
elfe quam modum feu formulam conti-
hendi , qua unaquanritas aliam quanti-
tatem continet, vel in illacontinetut;
quæ capaciras cum pet nullam aliam 0pe-
rarionem quam pet divifionem innotefa
car , liquet rationem feu comparationem
duarum quantitaturn non clarius quant pet
fraétionis formatas polie exprimi.

Exempli gratin; ponanturduo numeri-
16 8: 4. qui falrem aliquam inter fena-

u: beur rationem, quia numerus 16 major
1 dl numel’Qq-p adeoqucrnumetum 4. in

sqfes

, A l
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fe tontiner. Ut jam luirerius ifla ratio

iexaminetut videndum efi quoties 16
cantiner 4 , quad pet divifionem’ inno-
tefcit; quia auteur faâa divifione acqui-
rirur4 proqixoriente pronunriamus ra-
tionem 16 ad 4., effe quadruplam. hoc
efi 16eflie quadruplum numeri 4: ve116
fe habete ad 4 ut 43cl I : Id quod’eriam
commode hoc modo’exprimitur par fra.

étionern l? quæ innuir i6 periqtefledij

-videndum vel jam fupponir divifum. A

Si jam fumanrur duo alii numeti ex. gr.
8 8c z , 8c ieotum tationem exani’inando

comperiatur numerum 8 minorem ze-
tian) quater in feeontinere, quia pet di-
vilionem idem quoriens 4 obrinetur ; qua:
pet modum fraâionis expofita» fic Habit

8 . ,
...’

Inde lpatcbir tarionem quæ intercedit,
inter 16 6c 4 , eflc eaudem , vel fimilem
vel æqualem rarioni quæ efilinter 8 8c a:
quia nimirutu 16 tories cantiner 4 , quo-
ties 8 cantiner z. ’ . ’

Porto hinc fit manifefium æquimulri-
pliëem effc nihil aliud fignificare qua’m

habereieandem rationem : ut fi dicatur
16 elfe æquemulriplicem numeri 4. a;

SCIE

r

x

,4 ü»-.-k.ck .

- .

15......
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. 8 cit numeri z , idem efi ac fi dicatur un -

metuni 16 ad 4 habere candem rationem,
z quamnhabet 8 ad numerum z; cum utri- j

ufque fc. 85 æquemultipliciras 8: ejufdem
rationis idem quotiens 4 pet ejufdem di-

i vifionis acquititur operationcm: quatc i
ejufdem tationis notationem hoc macla
iexprimerelicetïrô æ En

4 . 4 t . 1 aQ1; fraâiones’, ut irerum in aliam
tarionum formant teducantur, dicimus
16 effe ad 4 quemadmoduni 8 efi ad 4;
vel iecundum nolitarn qua utimur fctipo
rionismerhodum 16-4: 8 l z.

Duorum autem cujuslibet rationis tet-
’minarum ille qui ad alterum ref’ertur An- .4

tecedens dicirur; ad quem vero fit relario
.Confequens rarionis dicitur. Ut in ratio-.

’ ne isad 4 terminus Antecedens efl nu-
merus 16; confequens veto 4: quem-
admodum ab alreta parte , in ratione 4 ad
16 , numerus 4 Antecedenris , 16 veto
con fequenris acquirit nomen.
’ Rationes autem non uno dividuntur

mode: nos duas afïetemusptæcipuas.
I. Ratio dividitur intarionalcm æ

, itrationalem. l
Rationalis efi qua: veris numeris p05

tell exprimai ut 6 ad 3: quæ didas-

: cm
z
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dcm cum a. ad. t. qua: dicitur dupla.’

Itrationalis veto ait qua; vetis numeris
exprimi nequit, ut in quadrato ratio 13-.
teris ad Diagonalem; quæ, liter aliquo
mode exprimarut pet numeros qui Surdi

- dicunrur , fcilicetut I ad j a. Cam ta-
men J a non fit verus numerus , fed ran-

.tum imaginatii cujufdam numeri nota
vetis ramon numetis’ëxplicabilis non efi.

Il. Ratio dividitut in rarionem æqua-
litatis vel inœqualiratis.

Ratio aqualiwis. ci! quando duo ad
fe compatata funt æqualia: ut4ad4 : 8c

z ad la. - , a I aInæqualitatis efi, cum retmini inter
"’ k. fe comparati inzquales fint, ut 4 ad 3.

8: z ad b. t t v IHæc autem ircrum cit. .
Majoris inæqualitaris, cum terminus,

antecedcns major en. confequente: ut
4ad 3. 8: 6 ad z.

Minoris inæqualitaris, cum antecedens
efi minot fua confequente , ut a ad 6. ’86

q. au 1:.

Troportio I’efl raflant!!!) [Mill-i,

(ado. .
micm-

K
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Qiexnadmodum in omnirationdre.

quiruntur duo termini feu duæ quantita-

tes , lm in 0mm PÏOPOTUOHC tequlruntut
duæ rationes , cum una eademquc ratio
ad fe ipfam proprie comparari nequear. v

.Cum ergo duarum r’ationum, una ira
fircorvf’cituia, utiilius terminus autoce-
dens fuum confeqqentem taries couti-
near, vel in illa cantineatur five abfo-
lute 8c fine refiduo ’five cum annexa
fraûione, quotics alterius ameccdens
funin confequentem tartiner vel in illo
continerut, vel fine vel cum ftaétiond
quæ præcedenri arqualis efi, duæ ifiæv
tationcs confiituent Proportionem.

Ex: Gr: quia numerarum 128:4 ç --
Antecedens n. fuum confequemem 4
tories (fcilicer ter) cantiner . quoties nu.
merorum 9 8: 5 , anrecedens 9 fuum
confrquentcm 3 , videlicet ctiam ter ,»
duæ ifiæ rationes 12 ad4 8c 9 ad 5 etunt
inter fe fimiles feu æquales feu potius
eædem fcilicet triplæ; 8: hæc fimilirudo.
apud Mathematicoa vocatut Ptoportio.

Efi autem proportio triplex, Atithl
metîca, Geomerrica , 8c Mufita. A

I. Proportio Arithmerica efi æqualitas
exceffuum veldiEerenriarum inter trcs a

T c ’ qua.
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quatuor velplures numeros; in qua no.
tandum ef’c quemlibet numerum polie re- .
tipi pro difierentia.

Ut 1. 2. 3.4. 5. 6. In quibus uniras t"
cit différentia.

Vel I. 3. 5. 7. 9.1!. mai ’binario tfe
invicem excedunr.

Vel 1.4. 7. Io. r3. 16. Œitetnario.
Et fic in infinitum.

Il . Proporrio Geomettica eft rarionum
fimilitudo inter tres, quatuor vel plures
quantitates. feu numeros. Pareil autem
8: hic quilibct numerus pro denomina.
tore rationis affumï excepta unitaire.

Ut 1. 2.4.8.16IQ1i funr in’ratio-
neidupla adeoque 2 efi rationis denc-

’ minaret.

Vel i. 3. 9. 27. 8 1’. Qui cum fine
inltatione tripla numerum 3 pro denomi-

narore habent. l4Pr0porrio Mufica cit qua tres quan-
titates ira ordinant funr , ur radent fit ’
ratio primæ ad tertiam; quæ difÏerenriæ
inter primam & fecundam ad dif’feren-
tiam inter fecundamazrerriam. In qua
proportione funt tres numeti 6. 8. 12.
cum cadern fitita’tia primi numeti 6 ad

’ ’ ret-
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tium 12, quæ eft numeri 2 (exceffus
primi) ad numerum 4. (excefium fecum
dam.)

5. Ratianem baht: inter [e
garantira!" dimntur ,i que poll
alun: Multiplicdta: fie mutuo jupe- .

"rare. aHic ulterius explicatur quænam fine
quantitares ejufdem generis, inter quas
intercedit ratio , ut fupra definit 3.vidi-.
mus; nim. quarum illa quæ antea crut

l minot , pet multiplicationcm fic pardi:
.augeti, ut majorem fuperet. A

(Inde patetintet illa, in quibus ralis
multiplicario nullum haberlocum i eriam
nnllam omnino dati rationem. Sic linea
in infinitum multiplicata fibi ipfi adid-
ta , nunquam fier mafot aliqua fupetficie :
cum lineatali multiplicatione non dege-

l i nerabitin fuperficiem; adeoque inter li-
. neam 8c fupetficiem nullaintercedit ra- -

rio : quemadmodum etiam nulla reperitut
interlineamôc corpus , nec inter fupet-
ficiern 8c corpus ; cum qualibetcunquc
multiplicatione nec. linea , nec fuperfi-

’cies relieur fua fpecic in corpus mu-

- i i ï T: 1 t1.
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tibîrur , adeoque nec ipfo majus evadere

parfit. n i .Cum autem inter latusquadtatiejuf-
que diagonalem multiplicatio obtincat ,
certa concludimus illa rarionem inter fe
lnbete : lattis enitnira multiplicari 8:
fiai ipfi addi pareil ut diagonale") fripe-
ter; cum pet 20.1 plient duo latera
trianguli majora effe tertio lateretquod
cf): ipfa disgonalis: iæc autem ratio ,

tut fupra notavimus , efi itrationalis ,
cum vcris numetis iilam exprimete non

derur. ’1 Ptætetca reâïlinea 8c curvilinca inter
fe rarionem habcre polfunt ; cum inter
iila litaqualiras 8c inæqualitas. Lunuo
.læ crefccntis quadraturam Hippocratcs
.Chius, 8c Parabolæ Archimedes inve-

û

netunt. Auguii reâilinei cum cutvili- .
nec æqualitatem exhibait Proclus.

6. In rade»: muant gamma-
tes diamtur efle prima ad [nun-
dam, à «me ad quartant, cum

frima [1mm fiamdam ratier præ-
fe w] mm talifrafliane comme:
w! in illa ’æntimtur , gantier

4 . .- fît-

-4211-
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purule sur! cum quali fragrant
tanin [1mm quartant comme: and
in illa tontinait".

Cum proportïonalitatis indicium ab
Euclide datum non exr’iplis propofitis nu;

metis fed quzilicunque ectum multiplica-
rione fit deduftum ;t nos illud nimis lon-

e etitam ali uam ra attionalium ro-,

. g ,P P P" prieratem fuppeditare puramus ; quare
iilo omifl’o aliud exliibemusindicium ex-
ipfis numeris propofitis derivatum, 8c
immediate 6K rationis natuta, antea ex-

plicata deduâum. . i
" Supra quippe vidimus rarionem ni-
Ilii aliud efib quant certam quandam for-
mulam feu modum continendi , quo
una quantitas aliam continet, vel ab alia

" continetur’: quemadmodum pofitis dual-
busunumetis 168: 4. modus ille quo 16
numerum 4 cantiner pardi exprimi pet
nomen quadrupli quia 1 6 ipfum 4 quatuor

vicibus cantiner. r V ’
Si jam ex duobus aliis numetis 8 8c 2,

unus 8 alterum 2 etiam continent codem
"mode qui quadruplus dicitut , pater li-
trinque. modum continendi effe æqua-.
rem vel porius eundem -, cum autem,

i T t 3 ut

t
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ut fupra notatum eft, ratio 8c modus
continendi fit uuum 8c idem, facile con-
cludimua, rarionem etiam utrinque eer
candem : adeoque quatuor quantitates
16 8l. 4- ut 8c 8 8c 2., binas ac binas fum-
ptas elle ineadem rarione.. ’

120de mode cum numerus 20 nume-l
mm 8 non abfolute aliquot vicibus abfque

. fraâione contineat , fed mode conti-
nendi qui dicitur duplus cum dimidio ;
fi ex numetis Io 8: 4, primus 10 fe-
Cundum 4 eodem mode duplo cum di-
midio cantiner; utrimque modus conti- ’

i nendi, feu quad jam pro eodemfumi-p
mus, ratio erit eadem adeoquequaruor
quantitates 20. 8 ut 8c 10. 4. binæ
ac bine accepta: , in eadem etunt ta-

,tione. a
7. Bande»: autem rarionem ha-

’èentes quantitates , 710mm!" pro-
partionales.

I Quæ proportionales in dupliciconfizi-
itutafunt genete.

Aut enim funt continue proportiona-

les. i lAur non continue , quæ fimplicitet
. tanrum pr0portionales dicunrut.

’ e ’ Con-
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Continue proporrinnales dicuntur ille

quantitates qua: funtin Pragrefiione geo-i
metrica , inter quas atermino ad termi-
num cadem continuatur ratio , eundem
terminum bis reperendo, ut femel pri-
ma: rationis fit confcquens, antecedens
.vero fecundæ.
I ’ Ex. gr. ex progreflione gemetrica ,
cujus dominator cit 2, fcilicet 1. 2. 4..

i 8. 16. eligantutquaruot termini 1. 2. 4.
8. illi erunt continue proportionales -,
quia] eadem ratio fcilzcet dupia a termina
ad terminum continuo procedit: primus
enim tfehabct ad feeundum 2,ficur idem
fecundus 2 ad rertium 4. deinde fecundus,
2 fe habet ad rertium 4. quemadmodum
idem rertius 4 fe habet adquartum 8.

Non continue proportionales diton-
rur quantitates. quando eadem ratio quæ
efiinter primum 8c fecundum non coati -
nuatut inter fccundum 8c tertium , fed
ibi’ interrupra demum inter rertium 8:
quattumjinvcnitut , ut in bifce numeris
12.6. 8. 4. Rarioquæ efi inter 12 ôc 6
non continuatut 6 84 8 , fed ibi intettup a
ra tranfit ad duos reliquat terminas 8
8c 4, cum 8 numerum 4 tories conti-
neat quoties 12 tontiner 6. Hz autem

I 39""
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quantitares; ut fripta notavimus, gong."
rali nomine dicuntur Ptoportionales.

8. Cam 0ere prima quantitn:
ficnndam platinas ne! paucjari-
du: vicibus continent, 41mm ter-
tincontinet quartant, tune pri-
ma ad [ramdam dicitnr [même
majorent ne] minorent ralionem
quant lfffid ndgnnrtnm.

Ponantut quatuor numeri 8. 2. 6. 3..
ex quibus primus 8 fecundum uumetumv
2 pluribus vicibus (failicctquatuor) con-

- tincat quam rertius 6 quartuin 3. (quiil-
lum bis cantiner). ratio quant 8 habet’
ad zeritmajorratione6 ad 3. Ex ratio-
nis enim naruta fupra vidimus rarionem 8

ad 2 exprimi poffe pet fraâionem En
« (cujus valoref’c 4) , ut 8: rarionem 68: t

2, pet fraEiionem Ê- (quætantum 2 va.

1er) Cum autem fraâio prima fecunda.
major fit, parer criam immediate ex ra-
rionis natura primam rarionem fecunda

effe majorem. a
Deinde ex quatuor numeris I 2.6. 8

primas numerus 12 fecundum 6 pauciori-

. . A
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bus vicibus continent (fC.bÎS) quam ter.
tins 8 quartum z (utpote quater) : exit frzh

. n. . . - 8 . ,être -6 miner fraâxonefl ç qulppe pn-

m3 valet tantnm z facunda veto 4. Cam
auteuïfraé’tioëc ratio unum idemquc fa.

c n n lment, ctxam prnnam rarionem facunda v
minorem effe Patebxt.

9. Tropartia ruera in "Mu: ad
minimum terminus confiflit.’

Quæiibet ratio duos requirîtçermïnos:

unum anteccdcntcm &’ nnum confisquen-

tem : Proportio vero duas ad minimum
cxîgît rationes : adecque quatuor po-
fiulat ter’mînos: qui exprcfic miam re- N
quîruntur fi proportio non fit continua : fi

d vcro proportio confiituatur contimu,tres
termini fuflîciunt , 8: tum medium bis fu-
mendo idem dt ac fi quatuor eflbnt pofitî.
Œcmadmodum in numeris 2. 4. 8. vel
16.8. 4. velaliis tribus quibuslibet , 4’3-
tîo primi ad feeundum efl: prima: ratio
vero ejufdcm fécundi ad tertium CH: al-
terraa quæ duæ unam confiituunt pro-
portxonem.

YV, Io. CM;
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Io. Cam tu: quantitates prnporl
tianalesfuflint , prima ad tertiam
dicimr duplicatam habens ratio-
mm mm guam eademprima ba-
ba: ad Maman, I .
’ A: ruera cum quatuor quanti-
un: funin! continue proportio-
tiamle: 5 prima ad quârmm dlà
citur triplicamm [Jaime mm mv
tiamm. quam adam prima ha-
bit ad [etzmdam

E: fic pana une amplim ,
quamdiu proportia exfliterit. .

Quidam putant rationcm dupiam 8c u
rarionem duplicatam, unam 8: tandem
rem fignificare’, quæ duo tamen accum- 
ite de invicem flint diflinguenda.

Ratio cnim duplaintercedit inter dans
quantiques feu numeros , quorum unus
alterum præciiè bis continet: quemad-
modum numcri 8 ad 4.. vel 6a 3. flint in
rations dupla î cujus correlarum ratio fub

dupla 6R in rationibus 4 ad 8 vcl
3 a i6. f ’Duplicata vero ratio etiam invcnîtut

v in.1 3*
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. in numeris , ubi rationis duplæ ne mini-

mum apparet vqfligium. Exemple gratia
in hifce tribus numeris continue propor-
tionalibus 3. 9. 27. ratio quam primas 3
ad tertium 27;,el’t duplicata rationis quam

idem numerus primus 3 habet ad lecun- ,
dum 9; licet nulla inter illos inveniatur
dupla;- unde pare: rationem duplam à:
duplicatam lignificare res toto cœlo di-

yerfas. ’[Dicitur autem ilia ratio duplicata,
quia ratio quæ cil: inter primumnumea
mm a: lecundum, inter lecundum 8c
tertium adhuc femel quali repetitur.’
Notandum autem eli banc rationis repe-
titionem non aliter concipiendam elle
quam par formarn Multiplicationis g ira ut
politis rationis terminus 3 ad 9 , ad repe.
tendam adhuc femel eandem rationem
illius termini pet le ipfos deberemulti-
plicari, feilicctg pet; 8: 9 per 9. ut ob- *
tineatur ratio terminorum 9 ad 8 i , qua:
ratio cri: duplicata rationis 3 ad 9. - p

Adeoque primusterminus 3 le habebit
ad tertium z7-ut 9 ad 81. lllos quippc
numcros elle propoxaionales evidentex et
rationis 8: proportianalium natura antca
tradita fitmmifeflum, cum nim. primum

Yv z S



                                                                     

540 EUCLinIs,;’ ;
3 in reculade 27 totivicibus (fcilicet ne;
vics)continerur , quo: vicibus rertius
continetur in quarto SI. l

Si jam perm ponantur quatuor conti-
nue proportionnies z. 4. 8. 16. ratio quæ
CR inter primum 2 8: liëcundum 4., apri-
ma vice repctitur inter (ccundum 4 8: ter- I
riuzn 8; 8c deinde (ecunda vice inter - ter-
tium 3 8: quartum 16. Quæ repetirio
cum pet multiplicationem fiat , ut me
tionis z ad 4 inveniarurrriplicatà ,i ter-
mini z 85 4 primodebentpcr le ipfos
multiplicari; cujus multiplicationis produ-
â’is 4. 8: 16 adhue femel pereoldem ter«

minus z. &4 multiplicntis obrinebuntirr
tcrmini 8 8c 64 , confiiruentes quælitam
rarionem triplicatam. Terminosenim z.
16. 8. 64. elleinter le prOporr’ionales ex
natLii’aÎrazionis facile probari pardi;

Cæterum ex lais omnibus norandum
venir, rarionem duplicaram nibil aliud
elle quam rarionem quadratorum, qu:
a propoliræ rationis rerminis fiunr. Ra-
tion-sin autem triplicatam alicujus’ratio-
iris imam enndemque elle cum ratio-
ne cuborum , qui a terminis fiunt.

1 I. Humologæ quantitazc: (in
l gizatzzor praparlzonalibm) diam-

tltï -
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fur eflë antecedentes quidam ’ante- I
cedemz’èus , confequentes ruera (011-,

figzæntz’èm; ’ l *

Sinr quatuor proportionales .2. 4. 3;
’ 6. quantitaslpruna z 8: renia 3 iunt utri-

I nique rrtionis antecedentes , ,adecque ho-
mologæ feu ejuldem naturæ rein lignifi-
canres: duæ (en) reliquæ fc.fecunda 4.
8c quarta l6 5 quia utriufque" rationes
(un: coulequenï’s ,. fimiliter (un: homo:
logæ.

De inodis argumentandi.
v Cum h’lazliematici ex quatuor propor-.

tionalibus non imam tantum fed pliures
eliciant conclulianes , quas morios leu
formulas argumentandi vacant; Eucli-
des illos ad (ex revocar, qui rotidcm fe- .
qucntibus proponuntur delinitionibus,
81 in hoc libro 5 totidcm lere propoli-
ticnibus demonlirantur. i

12. Alterna ratio efl fizmptio
anteædentis ad anrecerlmtem, a

I u0’ canfeqizmm ad caizfeqaen- i

Nm." l ” ’
v v 5 . .Siizt
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34.2 Eucntnrsi .
Sint quatuor quantitates proportida

n -- 6 :: 8 l 4.. ( *
In quibus ’12 8c 8 fint antecedentes;

reliquiverotô &4eonlequentes; alter-

nando erit - dyi12-58:61i4: IHoc eli Anrecedens izelt ad antece-
dentem 8 , lieur confequensô ad coule-
quenrem 4. Id quod demonllratur

prop. 16. l13. Inverfa ratio efl ficmptia
conjequenzis inflar anieædenti:
ad antecedemem valut configura-

1072-. l I ’ ’ l
Si ponanrur quatuor proportionales

e n. -- 6 z: 8 l 4. I
Rarione inverfa’fit erit. » . I

’ 6 -- 12 : 4. l 8.
Sen ordine rerrogrado priorem pro-

portionem legendo

.1;- 8 : 6 l a;
14.. Campafiiic ratibm’s efi

fumptz’s antecedentis mm onla-

, L Juan:
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quente valut «me: ad ipfumecong
jèquentem. l

Sint irerum quatuor prOportionalès k

n. -- 6 : 8 l 4.
Per compolirionem rationis dicimusJ

124-6 fi6fi 84.41
(eu18 " lem: 4’ a.

Hoc cil prima quantirns una cum le-
cunda lefc haber ad iplam fetundam lieu:
tertia cum quarta ad iplîam quatram. Hu-
jus demonfirarionem vide prop. 18.

If. îDirviro rationis cf! [um-
Iio mafias . que dmeædms füpe.
rat canfi’quentem, ad ipfizm’ rang

figuentem.

Sînt quatuor proportionales.’ t

18 -.a 6 z u l 4.
Per- divilidnem rationis proportîo lie

flabit. ’18-:- 6 333 .. Inn-43
Îeu 12. 6’- üfeuS l 4;

Hoc cil: primus terminus minus feu
demp’ro leCundo le trabe: ad iplumlc- p

- ’ v am. ’
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cundum , quemadmodum rertius minus
leu dempro quarto ad ipfum quartum.
Hic argumentandi modus demonfirarur
ppiop. 17.

15. Converflo rationis cf! fam-
ptio antecedentis ad mafia!!! .
quo entendras fizpemt ipfum com

jeqzzens. l v
I’ropnliti fint quatuor proportionales.

318 --- 6 :1 12 l 4.
Par converlionem rationishanc habe-

mus proportionem.
18;. 6 1 1 q... .18 .-....’-... : 1: I. leu la feu 8Hoc en: primus le habetad ipliim piri-

mum minus (en dempto feeundo , quem.
admodum rertius le habet adipfumter-
tium minus feu dempto quarto. Hæc de-
inonliratur in Coroll. prop. 17. I

4 I7. .Ex æqualitdte ratio efl ,’
fi plan: duaâu: fin: gantâmes,
Ûfiis alite multitudine pares .
gaze bizut [umzzïzmr in eadem ru-

110-

Wa-.. .-.

..- ;* -À.



                                                                     

LIBER Qulurus. 34,5
rime; cum a! in primé: quanti.

., tallait; prima adullimam , fic’ÔJ
in. [amadis prima ad ullimam [a
haaeat. -

Sinttreslquantitates. 1:. 6C 4;
Etadliuctresaliæ. 6. 3-. 2.
Per rarionem quae en ex æqualitate-

concludimus - :12. -- 4. :i 6 l 3. .
Hoc efi prima füperiorum le liabet ad

a funin ultimam , quemadmodum prima
inferiorum ad (nain rertiam.

Quia autem hæc conclulio duobns
modis ex ifiiç (ex quantitatibus elicîtur;
duplex teriam le aperit ex æqualitatc ra;
tic; le. Ordinata 8: Perturbara.

p .18. Ordinala’ proportio a]? ,
cum (tarir (pafitis [cilicet [ex
guantitaliém) a: prima [apana-
mm ad [tram [èrzmdami ira pri-

t ma inferiorum ad fizam [emndam a
deinde ut faranda [upériaram ad
[mm ultimam , ita [écuma infe-
rr’amm ad ladin ultimam : à coa-

X x due.



                                                                     

i346 .Eucnmls
I aluditur quad prima ’[uperiarum

[è [mâtai ad flafla ultima»: . quem-n

admodum prima infamant»: ad
fimm ultimam.

Sinttres quantitates n. 6. 4.
En: tres aliæ 6. 3. z.
Inqtiibus Ira-6:: 613.
Deinde 6 n-4: 312.
Pr0porrio ex æquo ordinata fic (ferlait;

12. -- 4. : 6 l a.
i Hujus modi demonlirarionem .vide

prop. 2.2. .V Cærerum hæc proportio dicitur Ordi-
nata , quia 8: in luperiorîbus 8c in infe-
rioribut eundem fervat ordinem.

19. Terturàata autem propar- -
tic efl, mm pafitis’triâus quanti-
tatiâusd?’ ahi; tribus; ut m fapæ
riaribu: prima [e halant ad [tram
lecundam, fic in infèrioriâas jè-.
panda adfizam ultimam: (Mafia ’
periaribm [amada ad filma ulti-
mam, ïta in infariaribas prima

. Vadfu’am lemna’am: (7’ gambadi-

- tuf



                                                                     

LIBER Qu INTquÂ 347v
tur .- quad prima fixperiamm, [a
ira habeat ad [mm ultimamj’, i
qdetaadmadum prima inferiorum
ad fuam ultimam.

’Sinrtresquantirares 12. 6. 3.
«Et au. rotidem . 16. 8. 4.

Inquibus 12-6: ,8l4.

Et 6 16.18.Proporrîo ex æquo pèrrurbata fic cri:

12. 7-. 3 :1 I6 l 4.
Hujus demonlirationem vide pro.z3.
Perturbata dicirur hæc proportio,

uod in fuperioribussêz inferioribus non ’
idem lervetur ordo , fed ille quafi pertur-
betur. p

LEMMA I.
Multiplicatia nihil efl aliud

quant multiplex additio: [faut e- p
tram diraifia m1211 aliad que»: mal.
tiplex (a compendioja [uâtrafiiœ

DEMONSTRATIO.
n Pars I. sa: numerus amuicipncaudus

Xx 2. r ’ Ptu



                                                                     

34.3 ElICLIDIS ’*
pcrInumerum 4, nihil aiiud imperatimi
CH: quam , ut numerus 6 tories iumatur,
[au reperatur feu (ibi ipliaddatur, quo-
tics ,uuitas continetur i114 , fc. quater!
adeoquc idem facimus live numerum 6
multiplicelnus’per 4 , five eundemqua-
tex pomm 8: illos quatuor numerys 4 in
unau) fummam colligam , cum utrobi-
que obtinenmr 24.

Pars 2. Si numerus 24 proponantur
dividçndus par numerum 4. , idem CH ac
fiexaminandum effet. quotics numerus
4. a :4 puait fubtmhi id quod in divifionc
unica’ fubduâionc fit divifore prius par
quotientem multiplicato cum fubtraâio-
nes fot fieri pofIint; quotunitates divi:
fionis continent quotiens. Queue nulIa’
CR diflierentia five 24 dividatur par 4 five
4. a 24 fubtrahatnr quoties fieri pareil:
CLim utrobiqué idem obtineatur quo-

rums 6. ii Notandum aut’em in multiplicationc
son fempcr opus efie ut multiplicatio te-
vera fiat, 85 numcri interfe commifcc- .
antur, utproduéîum unico numero ex- .
primatur; cum eadem multiplicatio aliz
etiam forma defignari pofÏit, nimirum
niqltiplicatores juxta fe invicem fcziben-

I .. ,. N . do



                                                                     

Li: BER. Q1111 N’rus. 34.9
de interpofito ligna, - x - ’

i Ex. gr: (in :5 multiplicandus per4fa.
En multiplication obtinetur produâum
32 , .quod etiam hoc mode exprimipo-
tcfi 8 .x- 4. quod in pronuntiàrjbne va-
lcci8 multiplicatn perl4. i *
a (Es: cxprimendi forma hoc ihnbet
coxuxnodum quad jam patent ad ocuium
par quam operationem 8: ex quibus nu-
meris illud produêtum fit ortum , quod
in altero produâo 3:. non tam date di-
flinguipotcfl: cum illud ctiam ex mültis
aliis additionibus 8.: multiplicationibus

generari pomifict. ’
k .Præterea 13 produâ’am 8 -x- 4 divi-

dendum fit pcr 4. , omifTo numero 4fcxi;
bendum cri: 8. vcl fcribendum efi 4. , fi
dividi deheat per 8.

Similiter in divifione non opus CR ut
rampai  vera fiat divifio; cum quotiens
quæfitus etiam alîa forma poth exprimî ,

fi nim. mimera dividende fubfcriba-
’ tur’divifor inter utrumque duâaliueola.

. Ex. gr. oporteat divideïe numerum 33
Fer 8, fafta reali divjfione obtinctur
quotiens 4; qui etiam defignari potier

n . . . i Ipar formaxmm fraâloms a, qui quoi

X1: 5 tieng
x



                                                                     

350 E uc L I D i a
tiens in clocutione idem valet 32 parte:

. quartz , feu 32divifa par 4.

lALz.

LJEIMMA n.
Si duo agnelas numeri par am.

de»; humera"; multiplicanmr , pro.
Jaffa erzmt inter [à æqualia. .Sz’
gara par eundem navrerai?) divi-
idzmtur, quatientes mm! 44min;

DEMONSTRATIO.
1 Pars. Per Lemna r multiplicatio cf!

multiplex 8: compendiofa additio: adeo-
que unus numerus multiplicandusroties g
fibiadditur, quoties alter (qui priori po-
nitur æqualis) fibi ipfi additur : quia mul-
tiplicator utrirnque ponitur idem: unde
pater idem fieri ac fi æqualibus æqualia
addantur; quando nimirum fummæ (qua:
produüo æquivalent) inter. fe (un: 32»

queues: ’ . 4z. Pars. Per idem Lemna I divifio
V cil: multiplex ac compendiofa fubtraâio :

ergo ab uno numero dividende tories
fubtrahirur divifor quoties ab altero divi-
dende (qui pet byporhefiu prioriæquaàî

. C )&



                                                                     

l

L1 un Qui urus. 351-. ,-
cfilf’ubtrahitur idem divifor .- quart: in
ifia divifione utrinque idem fit , ac fi ab
zqualibus æquali; demanrur; quatre relie
dua (quæ quotientibus æquivnlent ) inter
fe funt æqualia.

LE M M A ’III.’

Si duo in» æquales numeri par
eundem numerum multifiicmtar
produâa erum inter [e inzqualia.
Si ruera par eundem diwfirem di-
lvvidamur, quotienzçs mm: int-

e:.. -

bug.

DEMONSTRÀTIO;
IPars. Cum pet Lemna I multipli-

catio fit compendiofa Additio: fi duo
numeri inæquales per eundem numerum
multiplicentur , idem cil ac numerus ma-
jor tories fibi addatur quotiesminormi.
nori. At veto fiinæqaalibus æqualia ad-.
jiciantur , a tout fitntinæqualia pet Air. a A24. l
4. Ergo etiam , fi numero maïori
major tories adjiciatur quotîes minori ad-

diturininoriyprior fumma, quæ hier
produâo æquivalet , Cri: maze: al-v

rem. ’ . g. lParg



                                                                     

tigsz" r EucLLDl’s i
r

z .Pars.i ’.Quia divilio nihil aliud cit
i quant compendicfii fubtraflio , fi duo nu. .
meri inæquales per eundem numerum di.
vidantur, nihil aliud fifquam quod idem i
numerus ab un; parte a majorifubtrahic
rut , ab altera vero a minori.

Pater autem eundem numerum pluries
fubtrahi a majo ’ (illi: quam a minorigcum
major eundem numerum pillriCS continent
quam minor:&cnm pluresliflœ (ubtraâio-
nis vices continuant nmprcm quoticn.
rem", faquitur ex divifione nmjoris mime -
ri per’alium quemlibct acquirimaiorem
quonenrem , qunm ex minons numerl
Par eundemdivilione. - v

L E M M A 1V.
Si idem 7211;??sz 03141210 mame-

ri æquzzles par numeras inæquales
multiplicmzur , produfizz mm: in-
æqualiæ , 6’? quidam praa’uiîum

majoris mttltzplimtaris erit (naja:
produâ’o minoris multiplicateur.

.Ut à fi dividantur par 7mm-
ros flaquait: , quatientes errant.
inæqzmles. Major quidam ille 2h

. v ’ le

i Wh..-



                                                                     

aninafluni-rus. ,93”; v
divifar e]! minot; flHÜPI’ÛMiflÛÏ;

ubi diwfar a]! major. .

.DÈMONSTRATIO.
Hæc ex fuperioribus’ nulle negotiôi de;

I duci pareil. h j. IQuatuor hifce Lemmatibus præmiflis ,
8c qualicunque Arithmeticarumin fins
&ionibus operationum notitia præfuppo-
lita, quœdam fubjungimuë Théorema-
ta, que: tanquam generale omnium fac
totius libri quinti propolitionum demon- l
firandarum fundamentum præilruimus.

H .ÀTHEOREMA il.
Si quatuor quantitalès fintipra-

portâqnalesg .«pradufium ,quod ori-

Zar ex multiplicatiam extrema-
mm «fi æquale prodafla, multiplie
panama medmrum. ’

a DIEMO’tNST RATIO.

i . Sint Quatuor proportionnes. I l

Ratio, 8 lad 4 eaclem cil cum fraflionc

A Y.y.. . . .

.AAAL



                                                                     

55’4; p Eucmnrs
Èôc ratio 6 ad sexprimitui pet fraôtio à r

nem Î. : quia autem ratiories flint cadem

feu æquales; arum quoque fraâiones in -

ter feinter le æquales. l "
I ’Adeoqucâ :03.

. utrinque multipl. pet 4.

l 8 a) 4 il; 6’PerLemma. a...

Et i A utrimque multipl. pet 3.
8 .x- 3 304 -x. 69a Lem.z,
Hoc cil: produâum extremorum 8 8c-

. ’3 pet [a invicem multiplicatorum cf?
æquale prodquto mediorum "etiam mule

tiplicatorum. QE. D.
THEOREMA 11.’

Si duo produfla (in: inter [et
gaulée , anus wuhiplimwr frémi
produfli fi baba ad «9mm multi-
plimtmm ficundiprqdufii. quem-
admadum ruilant: 41m multipli-
tatar gulden: [agrandi produfli le

Ïlmèet ad alterum multiplieraient»

mimi produâ’i. l .
,Dc-r

ex...-



                                                                     

1,1329. Qu urina. à"
- i "DEMONSTRATIO.

l Sint duo produâa inter le æqual’îa,’ .

8 .x- 3114wxn6. pet Lemnaz;
utrimque divid. pet 3.

8 æ a. I’perLemnaz.

...-.L.v.’-.-v.utrinque divid. pet 4!

8 æ 6 ,.... .-. pet Lemma z.

4 3 a iQuæ-fraâiones li revoçentur ad ratio:

nes . en: a8 - .4. ;: 6 l 3.
Œod juxta tenorem Theorematis E. D. ’

a z .COROLLAFLIUM I.
- Bodem mode parier demonfirari me.

Ve13----4.: 618.
Vel;----6: 4.13.

04m: proportions involvuntirum Al-
ternatîonem , r tum invèrfam engin Ira-

rimeur.

x

Yy z .005
Q
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COROLLA R IU M: n.
Hinc eviden’ter pater , fi’qnælibeteun-

uequatuor quantitates eo ordine (in: po-
iitæg 85 produâum exrrcmarum produ-
âo mediarum fuerit æquale , Î*cert’ifïime

’ inde concludi poile 3 iflas quatuor
Quantitateseo ordine proportionales

elfe. si , ., a - v vSQC HOL I UM.
Si quilibet dams numerus eg.gr. 24.
refolvatur in duog perquorum multiplica-
tionem potueritgenerari (quad hic qua-
ter potefl fieri vel pet 1 in :4. vel pet z
in r z. vel perg inp8. velper’4 in 6.) facile
probatur CIRÉ I ..

e.. I -n’--laz-: 321:4:-

V613--..4.: 6,18.;
p’Vel r 6.-- ; :- 34124:.
Vel lif- 4l: 6.1! 24.

» Vel: -v-.-44.: 6 11L.
» Et fic de quolibet alio mimera date)

’ A l A Iheorcf



                                                                     

I L’un; (immuns. 3377?
THEORE’MAUH ’

. fSi èxÎpiquaimor quantitatiàur
prirna .421 intitulant majorer): ba-
âfet rarionem ,l quant terrine ad
quartamrpraèlmrîum quadfir par
multiplz’mtiamm extremmm 014-,
jar cri! produflo mediarum.’ v i

v .DEMONSTIRATIO.
Sir in quatuor hiÏce quantitatibus

p 8 --- 3 e! q. 1.2.
Erit recundumante di&a.

’ 8 e: 4 v1 a . .
ï 0.2.51" p

a Ï utrimque multipl: par 5;

8 4 v 3 un. v4. perLemma 3.
, 2. -

’ v . - . utrinquemultipl. pet z.
8 .xo’ z 43,4- 4.perLemna3.,

Hoc et! prOduâum extremorum 8 8:
z majusïproduéto mediorum. 3 a: 4.

Q. E."
X’y Î; i i Îhœreî
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THEOREM-A ’IV.
Siiduo pradufia fiat inæqualia;

’- prima quantita: Multiplient ma-
4 bris prodafli ad primant quanti-
tatem multiplicantem minorisprd- ’

l dufli majarem [mâtait rationna ,
quant migrera [canada gamma:
gulden; minori: prodafli ad lei-
tamtam quantitutm majaritpra-

g dal-fi. a

DEMONSTRATIOI
Sir ex propofitîs hifce produâis

48 .x- z 4 3 -x- 4..
utrinque divid. pet a:

48K 4 3 un 4 petLemna3.
z.
utrimque aimée.

8 4. ’ï 4 ï

Hoc en: redigendo Mec fraâiones ad

tationes« I - h i- I. 3:3 441:; 94E];
t » En;

-.-.



                                                                     

L 1 "LQuI urus. 953
coROLLA’RIUM I.

’Eadem methodo facile poire: demon-

firari elle 4 ’

-8 42:31
"Vel: 4.4312.
CO’ROLLARIUM II..
Hinc lequitur , (i quæIibetcunque

quatuor quantitates ordine tint polira: , 8:
produéîum extremarutn produâo me-

diatum fit mains, Ermitet eoncluden-
- dam elfe, primum ad feeun’dam habere

majorem rationem, unau) renia babel:
ad quattam.

S.CHlOLIUM..
Si duo quilibetnmneri inæqunles :4

8: 16 relofvantut in [nos multiplicationes

fg: :4. 8c. 16.

in in1. :4; I. 16.2.12. a: 8C3-*8t 4o 44 .
4.. 6.: . 4

EX-



                                                                     

Ï ; .-Eu-c L 1411.1.3: l
ex lige Theoremite pater elle,

’Velir   I 4.16.1124:
Vel 1-5-4 4 81-24.
Vel: 4 4.44.114.

Il Deinde i,
llel’zîl- 1 4 161.12.
Vel 47-f- z 4.8112.
Vel 24..., 441k. à

. Poflea. I A
Veli3----I 4 1618.
Vel 3...; 4, 31.3...

I h Denique i l
Vel 445-?! «4 .1616-
Vel4---zi4ll 813-? l

. .Velr4-4-4. 4. 41,3.
, Præter alias 36maioritatisptoportio-

nes , que ex bifce numeris glici poflunto

Tlled-I
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Liant; (munis. 561
TH’EOREMÀ 5.

Si ou quatuor quantitatiéu:
’ prima ad [attardant minorera ha- .
âeat rationna , quarra renia ad

l quartaut; produéïumquod fit par -
multtplicationëm extromarum mi.
au: ont produâo m’ediamm.

DEMONSTRATIO.
Sit in quatuor liifce quantitatibus

t - 4 -- z ? 81 3.
tu: 3.???

utrinque multipl. pet 3. A

4 fias. PetLemmas-
utrinque multipl. pet a.

4 .x- 5p 8 -x- z.pet Lemmag.
-Hoc ell produâum extremarum 4.

ô; 3 cil; minus produâo mediarum

2. r3 l
2.2 J filmera-Ï
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«562» i EUCLIDIS

.THEOREMA a:
i ’ Si duo produfia fiat inqualia.
" prima quantita: multipliant mi-
noria prodafîi ad primamquami-

e mm ’*maltiplieautem- majorat!

i . floris produâ’i.

prodaâii minorent lmàebit ratio-
otem .. quartz reeiprote [manda
amatira; ejufdem majori: produ-

a

fil ad [etundam quantitatem mi-

DEM oïNs’T’RATIO. ’

Sir ex duolnus bifce produâis.

4. .x- 3’ p ’8 .x’- z;

Manique pet 2..45:-
2

3 a 8. Per,Lemma3.

utrinque div. pet pet 3.

n’agit pet Lemma 3.

Hoe cil: redigendo ad rationes
,4. -’- 9. le 8 l 3.

Co-
a l
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l COROLLARiIUM I.
Endem imethodp facile pellet demon- I

.fitari.:quodfit . : il
1’ EF4---*8:x 213.,

Vel 33:4 8 .5 il 4.
Vel 3 --;-2p :814.

COROLLARIUMJL
Hinc patet , fi .quælibetcunque qua-

tuor quantitates ordirie Iiiit’pofitæ, 8e
produâum ’exttemarum fit minus ptœ
duëlzo mediarum , cettiflime concludi,
primam ad feeundam habere minotem ta-
rionem , quant tertia ad quatrain.

Se H oiL’I’ü M, p

Si duo quilibct numeri inæqliales 1 6 85

24 refolvanturin fuos multiplicatoreg t A

i fc:,16. I ; e . a4.

in I«1.16.5! 31.24.;
[a a. 82 f I 2.12. »

4. 4.. 3; 8.
4" 6-.

7.2.2,, A 1E1:



                                                                     

364 . Euentntsu
l Ex hoc Theoremate pater elle

» l 1:51 :5 24116.
Velt -,z:a 12.116.
Vel 1 -- 3 e 8.1.16.
Yen-fi 4p 6’116.

dPræterea.

- iVelz--rp2418.ï
a Velz-z:a 12-18.

Velz-tge 818.
chlzg-4p 618.

I Deuique

Frater alias 36 minoritatis proPor".
nones 4, qui: ex lnfcernumetis: deduci

l ppfïunt. . a
Ian: lequuntur ipfæ Libti: quinti .

Propofitionee.

L . ’ PRO!

mat-.21...- A a .. .4.

. "Li-T



                                                                     

Inn." Q;u,1N’rî1s. 9155

Pa’orosnrgo I.
Si [tint quatcunque . Magnituà’i-

ne: [en quantitèzmproportiamlè:
, A. B. C. 73.13.17. quemadmodum

[a babilan? and anteaedentium ad
[124m confequentem . in vmner
anteædentes G final] [à [médian

. ad omnes confeqmntes m’a»: [1m]
[auprès H.

DEMONSTRATIOH
Sint in eadeni inter fez ratiche -

A 3 --- I B 1  
C 6 .- 2 D Ï A  
E 9;... 3 F k
G ’ 18 6H. I

. Demonflrandum cil elfe Ifummam ad
* fiiminam ut quælibçt alnteccdcnsad man

confeqùentem.

Hocefi 18-6: 311.-
Deinde 184.6: 6! z.

VDenîque 18 [-.6 z: 913.
’ Qui: in quaiibeç propottÎOh’e firodul V A

&um extremorum faâa multiplication
efl: æqualevproduéto mediorum . quatudr
magma termini fun: 5 proportionales.

. - Z z 3 à Pao-

l ,
z

1:60:11le
,1:



                                                                     

366 ,VEU’CMLIDISL  ’ v

maronne-n;&xx1v;
si prima A al jèmndamvaaealndem b4-

Quai: mûonem , quem unie c adquanam
D -, babtmit autem à quinm E adfimndzm

x B tandem rarionem quant fixa; E adquaré
mm D; EtiamG , compofim prima mm
quint; ad [scandant B , tandem babebit
utionem, gram H unie cum [and 4d quar-

rde. . v rDEMOvNSTRATIo.

.A B  c . DE
slt4-vh 2.. Z 6 r3. A:.   ’Exo" . - F I; l
GÎ . 75:1

 ’ Si infiituatur .multiplicatiô; produéh emnt’
.I mon Ëëüa. .crgu (a) iflæ q’uantitatcs fiant proportio:

a.   ’  A x élite: ’

in E. .z 3 A.

2. 3 » ,7 r14. 1.; l. . .,5h: 2; .1 b 31-3 ,vclmpropomonf *
14-61.: n. 1.3.   .Œ’E’D’

Pre- 



                                                                     

D

L1 En. QuIN’nus. 357 .

PRO Pour 1.0111.
St: quatuorfquamitates 11.3; C. D. fin! .

I proporrgiqnalex; à" prima A à teniaC par
eundem quâlibn numerum G multiplian-
mr: produftum primum Efehabebit 44 fe-  ’
cundam B , quematiïiwdgtm graduâum [è- 

Minium F ad quartant D.

DEMO,NÏSTRATIOÇ

’ A ï B c D» "
4-v-2:613;M.

 Gz G2.

"4 E8 F12. ,DemoùÎÆrÂndùm en:

n - a - F . D4
8 ---- a. .: i2. l . 3.

Id quad (a) cxinde inter, quod’produâacxï
tremorum 8c mediorurn film: æquaua, n 3 n°6!-

Mite:

.41. æ î x x
D 1 3 . "lt D uçrîmque multipl,pcr’2,..

à ml? Lcmna 2..
z ’ 3

Hoc cflîn proportion:

7-- 2. : n. l ;.
,I’ro-I



                                                                     

368 .- iEucr. 1’013

Ïpnovosxrzo.11V;
I si quatuor gammes A. B. C.D. fin:

.proponionaln; prima van A à renia C,
I par qucmlibet eundem mimer G multi-

pliccnmr; un? [nattant 80 m’a D p"
aliam nammnnDK. qudruorvifla pedum
inter [a proportiomzlz’a nant.

DEMONSTRATIO.
53m qçatuo; proportionalcs

L. C,l D4 4. --4- a. : 6 3. a ’-
le 1;; .Gz Kgyd

in? 8’176 fiai;
Demonflrandum’ cit quatuor prbduCta E.L.

F. M. ech proportionalia 12m .
8 -ç*-6’: 1219.

. Quod ex Thcoi.’z faquitur, quia faéta mul-
pphcationc produâa extremorum 8: madiorum
mtcrfc fugtæqnalia. I

Alitcr ,
à. æ î

A 3r----.--njultipl. pcrzy
8.
"t æ :3 Lemma z.
z . 3

dividcper 3,

v 8 æ n. ,g . 51 pendem Lemmgz.

Hoc 63 in proportion:
3 --- 6 :1 n. l 9.’

Ptov



                                                                     

D

v-.L’IBER 0411111133, 369

I D ,PROPOSITIQ v. X155.

Si tarzan Aadtatum Ramdam ’
Imbmvitwratiomm , quant 4614m
par: C ad parte»: 4614m»? : e-
flam par: relique E en! artïemra-
liguant F , mndem ha e65: ratio- ’

ne»: , que»; totum À adtotum B; l

DDEMONèTRATIO.

A 8 .31Co 6 " Ê 15

Erit ,E F A 8..
Qgia produâa finit æqualia.

par Thcorgz, * V o

Il" ’Çàaë a Pie.)



                                                                     

,GzÀ .*-H3.W

"qu v ",EucL’ŒDI s.

.PR’orosiïl o V-I.’fi

Si prima A adfmmdam B eau:
dam [méfiait rarionem , ’ quant ter?

tu C ad, quartam ï); habitait .
autem. à" quinm E ad faconde»:

v B mna’em rationem qimm vlèxta F .

ad quartant îD. Si quinta E [i46-
ftrgalaalur a prima 11.. (7’ flafla F

.acterliaC , L t * 0’ il?! refidunm primum G ’erit æ-

qzmle [manda Be”? raffinant . fe-
pundum H æquàle quartæ D. -

1’ elrtfiduum primum .G [à [née-

ùit ad lemndamB fient refiduum
[andain H 4d quorum D. d

DEM’ONSTRA-TII-O.’

I CASUS I. .
A B c IDn. -.- 2. : 18135:8

F... Io, " F 15. D I
o

CA-



                                                                     

L 1.315113 QËLËTN’ . 371.,

" CAsus Il.A’ v B C D l
12 1- 2 : " 18. 1v E4 : Fâv

B H .D.x 3...; : n. - .” I PçrThCOLÀI
Alîçerï’ v .

.CAsus’I.’ . -*
Ë æ 5.21 Ï in Q o
.2 ’
10 :5 S
2 3 ’

z o . l .À... J) à pIIAX!0ma3.
z D 3 ’ ’ W . .

Eritîn proportionné, quuæ ex rationis æ-

’ quantum. - Vz -.-. z : 13’ 1 3
CASUS IL

î? au If]
v 2.. . 3- î.

. 6 l. Ê- ao --[

* 2 3,Ë. a; Ï
2.

l* .Aaz Pro-v, a a..



                                                                     

3-7; Encan 19’

P a o p os nom VIL"

1. (Æquales À à A744 and
’ , flanc tandem haha: raffinem-

.Az. «Et, radent ad 4242412: A ’

x (7 A eandèm baht rationem. -

.DEMONSTRATIO;

l D l’anus O
ÏAO C A 1: :1214.

PARS Il. V

 4, 4-12: 4.112.
. qua’ utrobique’produéta’ (un: l

V aùæqualia. pet Thzz,

Proa



                                                                     

l

.l x cd  -LIB4EE .QU-,I.NÎUQÊ 5373

.PROPOSITIÔ VUE y,
. 1. Inaqualz’um quantitatam’d. r

B. major A ad eandem C majorent "
rarionem [.74be , gnan: miner B.

2. Et cade»: C ad minorent B -
majorera baba: maman: 11mm ad
majorera A.

DEMONSTRATIOQ,

PARS I. * *
, v , . ’A , B I .4 z r: 16 .4 8 exhypcthi

’ V urrîqque div’ide par 5.,CJ

D 16., 4 a
. F 5 l 5’
Hoc. en: in proportion k -

16 5. 4 81.5:v PARsIL .f’. k
D5 9° - 5- .
8 à» I6 D’-

par Lemma 3.

â-p pet unifia
Hoc efi in» proportions.-

D’.5l:-.’8’4.5116-.
.w l A33 3 z « Pro:



                                                                     

Â. f .I i374 . ’EUCLIDIS

PROTON?! o 1X1,
D1. Si A Ô Badeandem. AC b4;

émet eundem rations»; , filez-
guales inter ferrant. .
’ 2. Etfieadem CadÆÔ’Bba-

Mat tandem rationna . i114 iti-
dem anale: hmm. ’

fi DEMONSTRATIOQ 1
K ’ PARS I.

A c DB cIs- 4: 415 .1 45
Ego-LS æ .5.
- »4 4H mulrîpl. paf 4,.

1.5 20 15.
- ’ ” PARS H.

C H- C B.4.--- 15 : 4-1 «15.
Ergo Î. Il) ’ É

f I. 5 . 15hmuItdaensl
H

15 -x- 4 1715 fx. 4.p’erLem.2."
div.per4.

" 15 æ 15- PC? idem Lemma z.
. V ’ ’ a .Pxo;



                                                                     

" L I aux; QŒ1 NTùS. 37;

PËOPOSIÎIQ’Xak

1.- dia-«A and C majorera ratio-
nna baba quant B adeaadem C,

x a erit À major qaam C1:
2., A: fi radera C ad B majorent ’ 4.

h fatma»: [mènera qua»: ad A; cri!

-B minot quam A. Ç
’ DEMONSTRAnog

a; ,- PARSh
A é B’ c

m’a-4’. a8 l 4..

- 16 SErgo -« r4-
4 4o -.muhæ par 4;

I 16 DIS. perLemmag,

.  PARSIL,
d C l B C A.
4:- 8 l 16.4 4 v   -aï fi 76 , aMultîpl.per S. a

a ’4 4 ’X

16w 896 1mm. .
Muf-î



                                                                     

13,76 . -.Euct.1n13
. ’ Multipl.pcr16.

.4. ïkax6 4 aux. 8. Lem.3.

- . y div. pega.
s D 16 D A 8d S

M Alio mac;
A* C B -C’

’16-4’48l4.

Erg04 .x.16 44, cx- T1163. N
V -.*dîv. p64.

16 4 sa Lemma’s.

I PARS Il.
’ C B C A.
rai-8 da; 116. *.

Erg04 .x- 16 a: ,x. 8. TheorJç.
djv:per4.

16 4 DIS. Lçmmas.
D.ç



                                                                     

Luge. AQUIINTIJS. 377

PROPOSITIO XI.
,Ratiane: , que eideai ratinai

fient eadera , welfiraile: «velaqua-
les. inter je [am cade"; «remani-
le: 11e! agamies. I ’ r.ç’

DEMONSTRATIO.
Sit8 --4: 6713. ’
Et Io ---- 5 : 6 l 3.
1541:8 .-..4 i: 1015.

a (Lois: nimîr. produéta fantæqualia. pet
Theor.z.l VeHîC.

8 6I 4 " 3’10 6S 3o
Ergo â. :053 Ax.I. l

4 5Hoc CR in proportion.

8 --’-- 4 :1 .10 l 5;

yRoEOSITIO X11.
Ha a? eadera ennprima , qua

vidai potefl.   * -. , ’ 35h Pro:



                                                                     

373 -’EIJCL*IDIÎSI

. rP noeosrno XÎH.’

Je prima ratio fit taudis fiera:-
da ratinai ; fieanda wera fit m4.

jar renia: fimih’ter etz’am prima

tertio major me. ’ v.
DEMONSTRATIO.

Sir 16 5-- 8 1: 121.6-
Atveroxz---6 4 4.13.

Ergo 16--- SÎZ 4.] 3.
(nia produétum extremorum CR mains

produâo mediorum. pet 2. Coroll.
fl’heor:4.. h

r Vel hoc mode. a

Arguiê? a 1;:

Page 1:4 3..
Et in proportîooe.

a 16 .- 8 4 4 1 3.’

Pro-



                                                                     

L 1 un a Qu tutus;  .379
PROPOSITIO .XIK  

si quatuor proportianaliam A.-B. C. D.
’ prima A fuérit’major renia C , crité- fe-

amda "14on quart; D.
si A «fait: C tu"; hmm D.
si A miner C , ni: B minpr D. ’

4 DEMONS’Î’RATIO.

CASUS’I. ’

A B .C.’ D.
» 12-8: 6 1 4. .

EthIZ’.x. 0x0n.   6" l1 ? 8.À pet Lemmg 4.
  .CASUS Il;

11-4: n. l 4... Ergqn xc 4’!) n. un; 4h);

u Il4 1) 12.. Per Lemma 2..

CASUS HI.

A B C . D.. I---6.: ,8 l 12..Ergo. 3p zzœâ 4x.- 8.fi 4...;58.   h).
n.  Ç6. Lemma4.
Bbh g Plia-



                                                                     

floÀ EUCLIDIs’. .

macros: no XV.’
57:11;: palmitate: A à B4-

qtlalifius vicibus lumanturfqu par
, eundem maharani multipliantur.

fummæ [en produfla hahebzmtin-
ter [e eundem rarionem quant ba:
ben: pnfitæ quantitates 4è B. v

DE MONSTRATIQ

A , B.
ï tu ’

’ÏErit 8 ----«24: 4 l 12: V

mût Produâa Iunt æqualia. Tbeor: z;

S,CIH o L11 u m.
Si eædem quàntitatès A .86 B pet un; -

.dem numèrum dividantur , .quotîcnçes
’Jpfis quantitatibus proportiomles etunt.

A B- f . ’31);

..
z--6 :: ,14 l 12’. Ëetfrhzîî f

PIC;



                                                                     

1.1331 QuIN’rùs, 3-81

Paorosnflo XVI.
  Si quatuor quantitates 11.3.0.-

9.?rop0rti0nale: facrint , ille e-
tim viciflmprapartionale: mm.

D EM ONS TRATIO.
A’ B C   D

. 716 - 8 : 4 l z.
Exit etiamviciflîm , (en permutandol

1 6 --- 4. : 8 l 3.
(En fia: multiplicaçionc produéh

film æqualia, p9; Thcor: z.

SCHOLIUM.
Commode hic demonflratur ratio in;

. "veda. Sint Proportîomlcs.

A .B C D.16-8: 4 12. 
  Exit pet Theor. I.
16 .x-- 2:1) 8;.x- 4..

Ergdper Theor: z. . -

I If. J QUE-D;
leBg"  P rè-Z



                                                                     

.Equr’pu» I
PROPOSITIONXVII. -
Si campafitæ ,qtmntimte: pro-

portionalesfuqrint , illæ quoque di-
vifæ piapar’tionales arum. ’

DEMONSTRATIOÇ .

A 1B C v D.169-12. : 8 l 6. A
Erit quoque dividendo. I .

16.44.12. 8.2.6,  ---Iz a 4 , - 160leu 4. fi en z.’ ’ Id quad multiplication: probatdr

- pal-1160132;
1 Vel alio mode pet prop: 6 hujus

16-4 12.: 816.ïs

.12 7 64.- 12: :16. QD.E.
SCHOLIUIM.

Cum ratio converfa commode hîcîn-
(cri PoŒt , (fin: proportiomles.

16 a 122.816.Erît commende - .

16...:- I 2 p 8 .3- 6
rîîzÀSI r:-
Qfia nîm: produâa fiât équalia.

  pet Thepr: z;
Pro a

.-«-*-----x LI



                                                                     

Luna QuI-Nrus. 3:83"
 Pl;.OPO1SlTI o AXVIII,
Î Si divifie queutâmes ’propar.

timale: fuerint , illæ quoque tam-
pofitt proportionale: arum.

DEMONS-TISATIOQ

A B C’ D.  p .k
q..- 12.: z l 6.

p Ed: componendo.
4-4-1: ’- 4 a :4-6.
T. 16 u ’* 7-? l 6

Fer Theor: z. clgm produêta fin: æqualîa.

Mite: pet prop. z. hujus. r
4-1 1:: à I 6 ’
Il" . r 6 )A’.
16v-i 12. : 8 l 6.

PROPOS! T10 XlX..
  ’ Vide propafi ’53 qu; mm harefl

p adam. - v .
fiI PRO vos: T10 XX.

- H40 dèmonflrqbitur paflpr . 22..

p Pro- p.



                                                                     

’ Ég84. EUCLI’D’ÎS

PROPOSITIO La
Et 1242C paf! loupa]: 23.

PR OPOSITIO XXII.
Jifiæflnt quotcunqug quantita- .

tes A B. C. 6P «la maman; un.
les il). E. F. fuerit autem animale
ut AadB. ficŒ ME: (rut B.
ad C in: E ad F z illæ ex æqualita- p
te ardikqtâ in and"): ration: mm: 5
hoc efl dada ut 944F.

.pDEMONSTRATIÔ.
Pofitæ fin: glanâmes p

A B C. A
16 8 4.
D E F.f” h n. 6 3V

. Itautfiu
A B D E.
p EtB C E F..8 4:: 6 I 3., A- Erin



                                                                     

LIBER QuI-erus. 38;
Exit a; æqùah’tate ordinata.

A C Û D P.  16-14: 12113,.-
’1Per mufliplîCatiôncm extremorum a:

.medîqrum juxtaTheor: g. I ”

Aliomodp
16---8: 121.6 . v.8---4.: 61j.

viciLIÉm l6. V, vîciŒm16.V. .
16-42.: 816. p l  8---6: 4l3.’

Atquîetîam

4. à. 3 : 81 6:
Ergo Il. V.

16-4...rz: 4.13."
Et vjcîflîm 16. V.

A C’ *D A F.
16 4.:’*1z13. 

Hîfce fic demonfiratîs’dicir propoli-

tîo 20. ’ ’Si prima A fucrit p tertîa C, letîam.

unrtam Dfore de... F.
V Si Afitœ C. forcD J) F.

SiAfitîp C. foreD à, F.

(La: omnia ex prop: I4 patent fi ultîq,
.ma proportio permutetur ut fit

16 --- 12 z: 4 l 3. p
Ç c 1’101



                                                                     

336 .Eùônxpes; .
.PROPOSITIO .XXIIL
Si fieri»! Ire: quantitajes A-

B. C, (falzar "5,9. E..F.  fue-
1it autem perturbate ut A ad B ita
E adF; âut B ad C itaŒad’
E : fila ex æqualitaze perturbata
in eadem ratiane eruntjc. A en? ad

’ C ut î) adF. .

DEMONSTRATIO.
Pofitæ fintquantitates A B C.

p . - 16 8 2.:DE F.
1.1. 6 3.

. It’aut fit
"16:;- 8 :16 l
I ’ Et

8 .- 2 : 24 l 6.
Exit ex æquo

.16...2:: 2413.

3-.

mis: multiplicande acquîrunturipro- .
.duôta æqualia. Ergo pet Theor. z. me
quintitates propçrçionales.

!

Alfa e



                                                                     

a

L 1 aima. Qul fixa-è. 38.7.

  Alto modo A a
[tr-8:61; 8-122416.’
v Ergo TheorJ. Theor. I.
3 Âxïnôæs 4.434? gx. 6Œ): oz. un,

p L Ergo pet Ax. I.
v3 01x. 1630: ne- 14;

Adeoque pet Theor. z. .
. A ’Ic D F.’
16 .7... z : 24. l 5l

i (bibus pofitîs dicit propoÎîtîo u;

Si fit prima A. p: tertîa C , etîam
, umam D fore majorem (au P. .

SîAfitï) C,foreD::oF,
SÏAfit? C.fqre DP F.

t. Que ombîa rurfus ex 14, V. patent ,
- fi uhima’proportxo permutetur, unît

16 ... 24. :: 2. l 3.
O

N’P kotos 1 r I 9
Ha; .12 «demeura prop. 2.-

qaa vidai poiefl. ’

457W Cce z Pçoà.



                                                                     

3:85 . EQCLÏDŒBW: ’

- , p30 1;va if 1b XXV,
Siqùatuor quantitate: .14. B. C.

il). prqportio’nalef fiærint: man’-

Ma djz’mulmm minima minâ-
quis duaâu: B...C.- final fitmpfis

y .majores tarant. .

DEMONSTRÀTKM.

A ,.B a C D
-n-4:94ey.Permùtando 16. V. .

1.24.9124] . a. ç h ’ I.
dividend017.3V. Li Erglpg 44 11ij

. h -p--r-âfi*--3 -. 9 .- 1 3.
. " 9 3,  . z 5Ergog 4 1. )A. Duæ ultimæ.’ *

5&3 æ 9-5-3 C.D.
124-3 fi4..Ll 9HœÆA&mmmè3&c

Q EÛ D.
L  r ’ .Reliquæ fequentes novem pmpofitid-

, ne; non [une Eyclidis; pomme amen ,l
’eadem, qua præcedentes Euclidis, faci-

litate demonflzrari. I   I

a   ; . PROÏ



                                                                     

[à mm N tu s. k
.PROPDSI’TI o XXVL l

. .Si piéta du! [àcunde ba;
émeut majorera rationaux quant
zanis C ’ddfqtlüïfum* î). hmm

inverteudayuarta æ adurtiam C
. majarem. ratiauém. qui» ficauda

B ad flamand... A e
Demonusrgn’m; . .
A ’,5B ’30 .1), h.

sars-5- 4. a; 13.
î Erii perTheortgf"

;;.;â..:.x..g.q x. 4-. f ,.
a .ErgQ-pèf’fineor. 4.1

13 1-534. 4.18- ra, Mm -
f; .4 u

ce; . Pré;



                                                                     

ne. 7’ ..Eucr.,1mfs;

PR’OPOSITIO xxvnx

Si prima lad Iecuna’am B hac.
émeri: majorera rationna , quant.
renia C ad quartaut î), habebit
quoque vieifim prima Aad ter-
tiam C, majore») rationna quam
[mania B adquartam î).

I

DÈMONSTRATIÔ;

A VBL-1C D., ,
sa: 8.; 4a: j .13. .
Erit8 wx. 33;; .x-’4,.Th.:3.’

Ergo pet Thcorz4. i

8 4. 5 ,4 411;.
Q E. D.-

Puy



                                                                     

’LIBEK QuiN’rus. gy;
PROPOSITIO. XXVJII.

Si prima d ad ficundaui B ba-
buerit majorera rationna quant
tarda C ad quartai.» î). Inédit
quoque compofila prima cum fe-

’ vanda ad ipfam [eçuudam B majo-
rent rationem qua»; gompofita m»
tia cum quarta ad viplam l quartant

.DEMONSTRATIO.

A ’ B C DaSic 8 -- 4 d 5 l 3.
Eritquoque

8 . ’ p .
p quia produâum extrerfiorum cil ma. ’

in: pro duéto medîorum. pet Theox: 4.

i Aliter.

0-. 4 u-d A’X. a4 r» * 3- A 4 .
I, HÛCClt la un. 4, Ç l 3..

l -r H ’ Pre-



                                                                     

3’97. r: BEUC.LIin1.s

PROPOS l T10 XX!X.
Si prima z! ad [mandant Bi [au

huait majorera rationna quam ter-
îia C ad quartam T , haéeâit. di.’

addenda prima mina: [au ’demta
[manda . ad ipfam [ecundamB
Majorem rarionem , quant tertia
minus [eu dempta quarta adip am

quartant ÉD. "
DEMONSTRATIIOp

A -B a C D.
S Sit12-4 3.L Eric qucquei .
’ .1 z .4. 4. 8 g ..

me; h 4 çfeu 5.. les.
Pcr Thcor. 4. Œia produâum ex-

tremorum CR majusÎ produfto medioq

mm. Vel adam hoc modo,
12, 8a -1



                                                                     

-ou

LI BER 04.1 luiras. 393

P RJOPOSITIIOKIX’XX;

Si ”,arinia 11 ad- [æzindara- B
I majorera habitait ratiaaemîqum
renia. ad quand»: f2); baâadit
parfatimis magnifiant"! ,. prima ’
ad ipfa’m primam minus [au dam-
pta fiaunda majorent ralianem
quam renia ad ipfam, tertiam mi:
au: quarta. i . x , l 4 .

DEMONIS’ÎRATIÇf

A B c 1).- K
A Demonfirandum eftquod fit p

12-42 vagi? 81 84-3.
feu 8 feu 5. k

Id quod page; ex muItipliÇatio- -
.t’ionem : quia. nim. produétum
extremorum cit. minus prod 418:0
mediorum. pet Themfiema 6.

g D d dl Pro; ’



                                                                     

J944 *’ Encans» g .

ianorosmo i mon.
Si fuerint me quantitatesL A.

8.0. à alfa ne: ’D. E. F. floue
Major ratio prima prioram A ad ’
formulant B . quarra prim’dpofle-
riorum î) ad fuma formulant E : ut

l à major ratio fæuuda prioramB
ad fiiam tertiam Ç . quart; floua-
da pofloriorum E adjuamvtertiam
F : Erit quoque a: aqualitole or.
dinata major ratio primapriorum .
dad fiions tartina C , goura pri-
ma polleriorum T , ad juan: ter-e

tiamF. A ,ÀDEMON-S’TRA’TIO.’

16 18n-D. ”E 113;

9 3.si: 16’- 3491 5,
alite 8 --4ja5 1g. r;

’ Brice: arque. i l
’15. à A]. I 4 9 1 3.

l a b «1d

’À

11-4-.,-...- ü;-...-.-...-.



                                                                     

Luna Qumïzus- ’39; ,
Î Id, quod patet ex multîpfiçatione;

cum eproduâum’ extremomm fit Indus
produéto mediorum, pet Theor: 4. *

16; 8, 4 J9 l 3.
.vîeiffim, 37; V. v .

416-9 418:1 5.-
v8’ (P5111 3:

.I xxriczîfilî’n’i. 1.7.,Y. l

8 5 394:4 91’ 3.- .

Ergo. p d
35.17.? 4.4143.

»V.i.ciiT1m2

15 A... 4 413.1ng
(2.5.1). ’

ï: ’Dfldrdiz a 1’855 i
,



                                                                     

396 r Eüenlblst.

[Î Pageas [A o.
Si fiat ne: quantitate: A. B. C.

(’7’ au): 1m Œ’.E. F. fitque ma-

jor ratio pâma priorunt d ad [riant d
[animant B quant fiourtda poflo-
. riorunt E ad [uam tarifant [Î : ut (9’

ratio locanda priorunt B ad litant
tomant 6C major: quant prima po-

. floriorunt 9 ad faon: eruudant E
Erit quoque ex aquai au pertur-
bata major raïioprinta priorum Il

ad [uam tomant C, quantprima

i. a;
à

pojleriorunt D ad fitant tentant F. - L

.pEMçfisïgAlIo.

ne. a B Cf S
16 r 8 Ü. 3
Il)ï (a r;

.. fr 4,*Sit16 «’48 d 614:
[1:85 8 ..:..5 4 9 l 6.

Eric ex æquo:

16-15, .4 91.4.
- La PC?



                                                                     

LIBE-kauIN’rus. 397

.Per Tbcor: 4a (mis fcilicet prodù.
&um cxtremotum cil mains produao

mediorum. 1
Alio modo.

16 .4. 8 4 6 l 4. .
.Ergo 16 .x"o q. 48 vXLG.

  Et814.5 4915.
01- 6.45 .2. 9’

.v rErgo’Â

16HXI-"4. iXoAaeoquèxô ’ E 5 4 91 .
Ter Thcor:4..’ I " 4

PRO-



                                                                     

2393A - Euh-.1315.

P Lia-1363,11: oÏ XXXIIÎ.

Si fieri; major ratio tatin:
A adtotumŒ, qui?) délai 6
4d délattai: D , cri: grafigné t

E ad "ligua"; F major ratio.
gnan: tafias A1411 tout» T.

"D’EMONsTÈAîrIo: -

Sint in majori ratione rota
I . r -I A. . «:1’B.Ï.,

4 , ’ 12 - 6 .quam partes 4. -  , 3

Erit8--3  1 216.
PepTheor: 4.. qpia produâum

extremorum, en; mains produâo
mediorum. ’



                                                                     

 * 1.132: ÂQuI urus; .
  Panneau-r 1 o XXXIV.

. 51’]?th 914621317151!!! gamma s

tes , A. CE. ,0. (faim daguait:
numero 7). E. F. [tique majof
ratio pfimæ priera»: A 4d pri-
mam pofieriorum D, au»: fia

A «amine B adficun’dam E: ut (9*

ficundæ adjècundam E major,
qua?» remix [’44 tertiam F , et?

fic deinceps. ’

1.. Haèebtmt omnes priera; ,  
fimulA;. ’B. C; 4d omnes poflerio-,

  m fimul D. E. F.,maja’rem m-

tiomm; 71mm omnes prions 3;
relib’t’a prima A , adpmhes

pafleriom E. F. relifiîa quoque

1mm "  z. Mman’m autem guqmpri-
me; priomm «A! ad prirMm Pa.-

fz’eriorum F. -
x 3. Mm



                                                                     

(.00 Eucupxs
3. Maj’orem dem’qw qua":

ultima priorum adlultimam
pofleriomm F. "
  DEMONSTRATIO.

’PÇfitæ 1 fin: quantitates

Primes Poflerîores.

A 1: Il) 6 fB 8 . E 5C 4   F 3.Summæ 24.. 14. fi
24. ----Iq.  12!
PARS Il. A . D,

,?4-- ’4-    12,1 6.

dans I. ,B.LC E-g-p.
s

PARS HI. C F, ’
3.24 r---.14 4 4

Partis 1 8: 3 demonfiratîo pendet ex
Theoremnte 4. quia produâa cxtremo -

6 mm faut majora produâîs medîoxjum.

Pars veto z demonfiratur par TheÇ 6 ,
quîa’ produâum extrelnorum CH minus

’ Produâo mediomm. 4

l
FINIS Lux: (Lux-N113

En;

« hk va «N  



                                                                     

EUCLIDI S 
ELEMENTORUM

EIDER Minus.

TEPINIÎIONES.
I. ôimiles figurât reflilineze

fiait, qua? à angularfingulw fin-
guli: æquales bahut , alque criant
[456m . 91m 41mm: angulos zigza-
le: (1m: , proportionalm.

A

n’en F
D conflituendam figurarum réai-
linearum fimilirudinem requirun-
turguæ conditioncs. k

Il Ut fingulî fingulis inter (a (in: æ.
quales anguli A 8: D: B. a: E: C 8: F.

z. Ut latere ’cixcum ifios æquales un: -

p ulos fin: to ortiemlia (cil,

g P P - En; Chial



                                                                     

I

4.02; Eucmnxs
CircaA.D BA.-AC: FDIDF.
Citez: B.E CE...BA: FE lED. ’
Circa OP. BCQECA: EF lFD.
fi Ergo fi ana çx hifce éonditionibus de-

ficîat, figurænullo mode erunt fimiles:
" quemadmodum quadratum & altera parte

. longîor figura . licet habeant omnes an-
gulos aulnaies , utpotc reâos, quia ve-
ro latera, non habent proportionalia, fi:

r , milia diCenda mon faut.

» z. Renfracæ figura: fimtqcun
in utrzzque figura azzttædentes
configueuter rarionum termina
fugrint.

micmadmodlgm in parallelogrammîs
î fic. BF. 86 (mais diagonaljbus in pian:

V V   gu-



                                                                     

Luna Snxrus. «Le;
gujîs ARC. BEF. fifi: AB in prima fi.
gura ad BG fecundæ, ficut recîproce EBa
fccundæ ad BC primæ , illæ dicuntur te:

ciprccæ. ’ a

3. Refla dB dicitar [:3674 (Je
[attardant extramam à media»:
rarionem . mm faerit-at tata H8
ad majas fegmmtum ÀC. ita idem
naja: [egmmtam AC ad minas
[egmeatam CB. - - ’

A c n
In pr0pofitione u. Libri Il,  Eucli-

des dormît fecare liacam ira ut E fub total
[inca A3 8: minorifcgmcmo CB com- -
prchenflun fit æqualeD majoris fagmenti
AC: quod unum 8: idemeflëcum Inc
Definitionc videri potefi: ex prongo.VI
Unde patet n. Il. hic inter Definitio’r

nes reponi. A . aH L Cætcrum 0b multiplicem illîus ufum
Geometris Éæc Proportio divina di-
mur.

Ece 2 . 4.Al«



                                                                     

p4. EucLIDI!s
. 4.. Altitada cajulque figura e12

lima perpendibulari: À’D , ab il.

lia: venin adipfam bafin w117-
lias pradaflam demzfla. ’

Cam menfura cujufquereîdebeat cm:
certa datermimta , non ivero’ vaga 8c
incerta, 84 difiantia punâi alicujuîs ver-
ticalisalinenoppofita pet certam , a; fibi
fcmper æqualem ac minimàm menfurari
debetlineam. Sic difl’antia puné’tiverti-

calis A alinea feu bafi DE , non Inc-uru-
randa efi juta limas oblique duâas AD, ’
A8,. quia illæ quafi infinîtæ duci pofw
faut, nec intér féæquales faix; fed fo-
Ïummodo perlineam perpendiculariter .
dyftam AC,quæ efl certa, mica 86 mini-

»  ma : quæ hoc in caïn ramper quæritur.
. Et hæc perpendicularis AC. dicitur alti-

tudo trianguli ADB, fumpta DE pro
bafi: quemadmodum fumpta AD pro

’ , bali:



                                                                     

,s rî-

I LIBRE Sanctus. 4.055
bafi , pet-peindicularîsi ex B ad AD Juan
altitudinemexhibebit: ut 8c fumtâ AB
pro bafi fadet, perpendicularis ex D ad
AB demifla.

Quia veto par punâum A ducî potcfi
.lînea paraHeh ipfi DE , illaa altitude dî-
citur aïe in iifdem parallelis; onde fi duo

a triangula tînt in eadem altitudine idem cf]:
ac fi dicantur eflein’iifdem Parallelis. ut
loquitur Euclides Lib. I.

ç. Ratio ex ratioaiaa: oompoai
dicitar , cum rationam quantitate:
inter [e multiplicatæ’, aliquam ef-
fecorim rationem.

’ a.Supra notavimçs rarionem nîhîl alîud

r6vera efÏe quam modum continendi quo
una quantitas aliam quantitatem confiner: .
vel ab’alia continerur; quique non clarîus, a

quam par frafiionem exprimnrur.
si ergo datæ fin: duæ rationes z ad; ,

8e 4 ad 55 illæ ad [mâtions redaâæ fic

1 4 u * . .fiabunt ï 8: ; , quæ fi Inter fe mulnplr-

c . . I 8 .entur , obtmebrtur a feu ratro 8 ad 15,

pro quæfita rationna quæ ex duabus datîs

Be c 3 v. com- ’



                                                                     

1,06 EuCLIDIs
compofita dt" Sic ratio quæ ex dupla a: i
tripla , [au ex duabus rationibus z ad 1 8:
3 ad I, hoc CH ex duabus fraâionibos
gag-Î. çompofita CH: , habebitur Ë. feu

ratio 6 ad 1 feu fextupla. Et fic porro de
aliis.

Notandum autem en rarionum ab Eu-
clide fic diâas quantitates Geometrîs
vulgo dici Denominatorcs , que: in fra-
&ionum ’confideratione quo:icntum no:

mine venire folcnt. i i
Scd minime omîttendum putamus ra-

. 8. . . .troncm 1-; ou 8 ad 5(quæ ex ratxombus

2. & î. feu z ad 3 8c 4. ad 5 componîtur)

a , .1, .r . aI cuam hoc mode poile Invemrx. ,

Fiat 2......- 3 z: quilibct numerus 6 19.

1T 4 l 5 91 4
Dico rarionem 6 ad 3:: feu utrinquc par

L condom numerdm 4. multjpficando 24 ad
45 cal: candum cumratxone 8 ad 15. Si
enim fraàio :3 par 3 rcdqcatur ad minir

s la .mam , obtîncbitur Tint requirîtur -, unde

I parte:

r -Aa... .-..



                                                                     

L 1 mon Sunna." 4:0;
pater rarionem 6 ad lime com pofitam ex

duabus rationibus z ad 3 8: 4 ad 5.

3.-...

Que omnîa Iîneîs hac ra tîonc applicarî

pofTunt. Datæ fint duæ rationes A ad B.
8c C ad D , rarionem ex ifiis duabus
compofitam hod mode invenicmus.

En A e- B : H11.
Ut&CD-D z: I l K.

Ratio H ad Kexhibcbîtratîonem com-

pofitam quæfitam. -
Pro H affamera lice: quamlibetcunqucr

lincam. a Pron’



                                                                     

’;1.08 r-EuCLrnIs

PROPOSITIO I.
Triangula ABC TEE. (’9’ [la-5*

rallelogramma BK E L . in eaaem
altitudine five inter caldera parai.
Ida: conflituta , [ont inter a ut
èafes BG. EF. hâféffl fibalesfint

æquales figuia mon; agada:
l èafi’s inaquale: figura orant "ne-

quales (7 quidam juxta rarionem

r ba mm. i

’ flacon x;

AaKD L

x Kan
B CEIH F G

iDEMONS’rRATIIëo,

1. Sir bafis BC æ EF.) Tum trian-
ËuIa ABC.. D EF, inter eafdem parallelas
8: fuper bafibug æqualibus confiture: inter

538:1: fg fgntaæquqlig, I 2.Pe-



                                                                     

l LI un vSrzxruis.
v2. Ponatur EG dupia ipfius EFfeu BC.

Tum errant duo DEF.DFG flaqualia: A,
adeoquc totum DEG dupium ipfius

iDEFhoc ePc ABC : quia nim. bafisEG
CR dupla Îpfius BC. ’

3. Ponatur EH dimidia bafeos EF feu

BC. adeoque î- EG. Èrunt duo trian-

guia DEH. DHF aæquaiia : ergo DEH
en: femiflîs ipfius D EH , hocefl AB Ç. :
(Y quarta pars ipfins D EG.

4. PonaturElJ) .’.. EHJeuL E11.

1 4feuê- EG. fimilirer erit trianguium
a DEI ï) DlH. adeoque DE! cri: a0 ï

DEH. feu i; DEF hoc eft ARC. feu

3.. DEG.
3

Et fic potro in infinitum." I
Ergo abfolute triangula f6 habem ut il -

Ü lorum baies.

Similitcr etiam paralieiogramma , cum
duPla b (ont triangulorum.

4 b 59. l.
à



                                                                     

fini; EUCLIDls .
[hachât PROPOSITIO Il.

.1. Si in triangula n’ai lateri
CB paraflela daoalar ET . hac
proportionaliter [acabit laura, 110
dB. (loco ejl a! fit JE -- EC
:: dû l ŒB. ’

2. Et firerfîa E7) [emmi late-
ra ACAB proportionaliter, erit
illa reliaao lateri CE parallela.

DEMONSTRATIO.
I Pars. Ducantur reâæ CD. BE.

truntque trianguia X 8o Y in iifdem paral-
Ieiis DE. CB 8: eadem bafi ED, ergo

5 ,7; L inçerfeaæqualia. ’   Triang.

l .. ...4-------.4---.-..-.. -

, - -

. . I 1...



                                                                     

b3.

«du»:

LIBER. Szxrus; un
frai-Tri. x b: baf: Amar: EC. un;

i leu Y h vArqui etiam
Tr:Z--Tr: Y 5j baf:AD(baf: DE:

Ergo CAB-EC: ADIDB. cuit
zPars; Efiexhypothefi.’

AIE-12C: ADlDB.’
Atqui

AIE-15C: Z! -X-x V1.1E: AD-DB: Z] .Y- (L r
Ergo hifce rationibus fubfiituris.

’ .lYIUS
Adeoque d triang. X æ Y a; quia dt4.v.

[ont in cadem bafi BD , cran: inter ePa. c 39.1.

rallelas ED. CE. i
QE. î).

I u

tf1? 2. P16»: h



                                                                     

.EUCLIDIS
frheor.3. ’*PRoros lTlO HL

I. Si intriangalo ARC, rafla
A9 arzgulum A bifariam [60472: ,
etiam leur balla BG. babeâunt g
éafi: jegmmta BD. ŒCearzdem
rationna , quam reliqua latere
BA. dC’.

2. Et [i bafis fagmonta BD.
9C eundem [mâtant ratiomm
quarra. reliqua laura BA. AC, re-
ü’a AD. aafin feram, otiam me
galant oppafimm d [acabit bifa-

rtam. - 1



                                                                     

Luna Snxrus. 4.313.
DEMONST RATIO.

Pars I. Ex B ducatur 3E parali:ia
DA , 8: producarur CA , orque ad oc-
curfnm perpendicularis in E: eruntquc
propre: parallelas E8. DA.

Ang. O a) R. quia fiant aiternië I
’Ang. P æ Q. extemus interna 29 ’

wÂt-qÎ-"Ô-ixïi’me-Îiiypothc fi.

ErgoR a) Q E: latus EA ban BA.55-1- ,
mare c cric EA - AC : BD l DC. "A".

RA

P A R s H.

- ERBA-AC: surnom). un
ArquidEA-AC: BDIDC.

Ergo Il. V. v aBA --- AC I: EA l AC. 214.5.5.

Aquuoc BA a) Ali 8: ang. R fia.
Atquî aug. R J) Cr

Ut& (la) PI
Ergo 0 a) 1’.

I Q E. D.

131.1.

s.-

29.1.

PH; Pro- -

K
i



                                                                     

4:14. EUCLIDVIS

hm.» PROPOS lTlO 1V.

Triangala fièi mutuo aqui-
aagula , front fimilia; hoc cf!

13;:- amiam latera area agamies au.
giflas bahut proportionalia.

f

F’   J

C .13
DEMONSTRATIOÂ

Bafes CB , BE colloca in di-
refluai: quia jam angulus ACB

b 8 L æ DBE, ex hypothcfi, criant b
1’ CA 8c BDparallèlæ. ut 8c. AB

DE. qui: ang. ABCI’Ctiam po-
inirur Jo E.

’ l » . i Pro:
4,;



                                                                     

..--A

L 131m Saur-nus; 415k
’ Producantur CA 8c EDinF,
eritque AFDB parallelogram- h.
mum, adeoquc FA c a) DB 8c "4”.

FD 30 AB. .(Luis. in triangule FCE lattis
AB cit parallelum FE cric d dz. v1.
« AC-f-AF: CBjBE.

" DE l -Et permutando. 16.V.
AC-TCB: DB[BE.

Deinde
Quia in triangule EFC lotus

DE cf]: parallelum F C.
Erit-FDdçz- DE: CB[BE. I

T5 . .Et vicifiim. 16.
’AB...-BC z: DE [ EB.

Pro.-



                                                                     

max. g:

n3.!.’

. ABC. GEF.

3.16a EUCLIDIS

PROPOSI’IIÇ V.

Si duo triangula ARC. ŒEF,
laura circa 0mm: angulas baâeant
proportionalia , erunt æquiangw
la , enflent angulo: A Ô T . B (’7’

E. F à C babebam d’aval" , qui-
bus’bomalaga laiera jubzena’amur.

A D
B

DEMONSTRATIO..

Agi punftum E fiat. aangulus
FEGJ) B. ut 8c ad punétum F
angulus EFG no C. critqueter-
tins G æqualis tertio A.

mue in triangulis. fimilibus

AB-m-M- «



                                                                     

a v z,LVIBER. SExrus. 4.1.7
AB .430 : 0E z EF:

’ Atqui Actiam par propofitionem. 

ÇA13 b- BC :: DE a EF.»

ErgobGE-EF: DE[EE. bug,
Adeoquc cGELæ DE. c’ç’ ’ a

, Eodem modo ab altÇra parte
etiam probatur cire; ’

. GF no DF. ., Adeoque triangula DEF. GEF
habcnt omnia latera æqualia . fin-
gula fingulis. ergo pcr 8. I.

Ang. 9E1? sa GEFao B.,
Ang,TFE :0 GFanC.
Ang. îD 30 G :011.

(LE. D. ’

Ggg i. Pro. ’



                                                                     

74.18’ Eucnmrls

* mon. -’PROPOSITIOIVI.

Si duo triangala ABC.,DEF,
habeam’ unum angulum B; a-
qùalemfikani E , 16, latent. circa
aux» proponiohalia , (ha; efl AB
ad B6 a: TE. aa’E’F) amatiri-

angula mutuo aguiangula. ’



                                                                     

Luna. Ssxnisl, 4.19
’DEAXONSTRATIQ.

A5 punâa E , 8: P fiant anguli FEG. .
’EFG æquales angulis B. (hoc CR DEF)
a: C. crirquç rertius G ævqualis tertio r
nA: Et triangule! ABC. GEF fimilia, a;

b, adeoque ’   v 5*
AB -- . ne : CE 1131:.

Atqui etîam pet propoficionEm.

AB - BC :yDE l EF.

Èrgo cGE.-EF: DEIÈF; Culs
AdeoquedGE au DE. aux,

z. I.  
V1.

Ergà duo triangule: ,DEF. CEP r:
habcnt juxta quartaut: I. adeoquç ’

Ang. DEF :o en: æ B.

v Ang.DFan GFE Jo C.

  I Ango D æ G æ A. I
Q. E. D.

aGgg .2 v Pro.



                                                                     

4.211 Eu’cmms’
Alia Demonfiratio.

A J)

G H
B I C E FDatur hic angulus A 30 D. à latent

cîrca eos proportionaliia; 8c tum. -
EH: val anguluÏs B B E.

* Vel B B.E.
.Vel B I) E.

Ponatur I. Angulus B 4 E.

Ducatur BG , ut fiananguluÈ O sa DEF
eritque P :1) R’.

Ergo BA - AC ;: EDjDF. 4.VI.
Arqui BAB- AC: ED-l DF par pro.

ErgoAb æ AC. par 11 8c 14. V;
pars 8l rotum.

Ecdem mode dolas EH. demonfira-
tut angulum B non’efle pofïe minorem
angulo E. Ergo B :0 En 8: per3z. I.

C æ F. - D. A- bât W PIO- 

Afl, A---- m- ---me.



                                                                     

(

Luna SExrus. 4.21.

P R0 P0 571T 1 o VIL mon 7;,
Via: allia: efl afin;

P ROPOSITIO VIII.’ Theo:.8.
In triangulo refiangula ÀEC, a

B perpendicularisa ÆD ab angrêlo re-

r fia in 5mn dufîa . [flat Irianga-
  hm: in duo Iriangula ÂŒB. 149C

qua amuï Ô toti à inter [e fi-
milia.

. A, l ’*

’ B D C
DEMONSTRAIIO.’

’Pars I. In Triangulîs BAC. ADB;
  Ang. B efl: commums.

’Ang. BAC Ç!) ADB quia uterque refilas

’ bErgo C COBAD.

Gggls , IA’-.



                                                                     

14,. V1.

bng.

44.VI.

4.23 Eucmms
Adeoque a triang; BAC ADB. fimîh’a.

ande in triaqguïis B AC. ADC.
Ang. C efi co mmunîs. -

Ang. BAC æ ADC quia uterque reâ.

blargo BC au CADQ l
Adeoque a triang. BAC.ADC Emilia.

Il. Pars. Triangulum ADB cf! fimile
’ ipfi BAC. A

Tflapgulum A D C efi fimiîc cidem
BAC. I

Ergo Triangula ADB. ADC inter (è
fun: fimilia pet 2.1; V1. qua hac non dey
pendet.

ICÔRÔLLARIUM I.
- - Perpendicnlarîs ab angulo reâo in ba-
fin duâa , cil media proportî’onalis inter

duo bafîs ngenta.

DVEMONSTRATIO.

l

Duotriangula BDA.ADC, (untæ- h

uiangula. .Ergoa BD-DA : DAIDC.
Adeoque DA cit media proportion:-

lisinter BD. DC. l .-B 00-.



                                                                     

LIBER: SBx’rus. 4.ng

COROLLARIU Il.
Utrumlibct laterum angulum reâuna

B comptehendentium efitmedium propor-
tionaIe intertotam bafin 86 illud fegmenz
mm bafis quod furppto latcri ad jacet.

DEMONSTRATIO.

In triangulia fimilibus ARC. ADC.
aBC-.-CA:: ACICD.

Et in triangulisfimilibus A CB; ADB
a CB-BA: un BD.

àSCHOLIUM.

In deducendis triangulorum propor4
tîonibus bene notandum efl , ordine pro.-
cedcndum elfe ab angulis æqualibus cira
æquales anguies ad æquales angulcs.

Pno- I



                                                                     

424;. EuCLmas.

mon. "1. 11R 0 P OS I I O XL.

A data fefla A3 ’imperatam l
partent aèjcz’adered. .

CONSTRUCTIO.
. Sic, auferénda pars tertia.’ l

1. Reâæ AB’f’ub (1410H:

’bèt angulo adjunge ’rcétam

AP , flaque illa fume circino
trcs partes æqualeô AD. DE,

EF. x . , C .A 2. Dqâ’tæ FB ex Dduça-
Cturparallela DG.

Dico AG cire quæGtum
(CL *



                                                                     

.4

.DA.

.  Liman. Sanctus. 4.25
tcrtiàm partcm refila:
A8.

DEMONBSTRATIIO. .

. In cèiangulo FAI3 lateri F3

parallélaefl DG.

ergo aFD- DA 1: :2. v1.
Et componendo 1 8. V.
FA- DA: 13m GA

Atqui FA CH: tripla ipfius

Ergo BAïçtîam Bell trip-la . k

ipfim GA.
Adeoquc .AG en: tcrtia

pars lincæ AB. »

-th Pro-.



                                                                     

4.26 EüCllels
mm PRO-POSITIO X..

un»; raflant ÂB I jingilifer *
h ficare a: data alia "(57a ÀCjéfla

fieri! in T (’3’ E .

EX
A a F ’GVB

CONSTRUCTIO.
1.. Jungantur datæ fine; ad. A.
.2. Duétâ CB ex punais D 85 E du-

cantur duæ reâæ DF;EG Parallelæ iPfi
CB.

Dico faâum elfe quod quærîtur.

DEMONSTRATIO.
In triangulo AEG limez BG. DF

film parallelæ, a quia eidem lineæ CB

duâæ film Parallelæ. -
a go. I.

Ergo

44. ...--u.---.---â--. -



                                                                     

Lrnsk Sex,ru’s. 4.27
Ergo bAF-FG: ADIDE.I b z. VI-
Deindeex D duâa DH parallcla AB’

et]: D13) FG C8: 1H (D GB.
Enrîtque in triangulo DHC.

, D1. CFG-IHJ. GB : DE lEC.
Adeoque partes*AF FG. GB’, fun:

a c ;4. 1’.

A proportionales partibus AD. DE. EÇ. a l

Q. E. D.
VSCHCOLIUM.

Hinc Facile pater ratio divi-
dendi lineam datam in quotcun- *
que libet partes æquales: fümendo

I fcilicet in linea datæ adjunâa ,
V tot partes æquales in qhot linea

data dividenda fic à 8: extre-
mitates lineæ utriufque re&a con-
jungendo; fi tum a divifionlbus
intermediis ducantur -re &æ par .
rallclæ lineæ jam duôtæ; filas.”
quæfitam faciënt dwihoncm. Ex. ,
Gr: fit linea AB dividende: in [ex
partes æquales. *

,Hhh 2 y "Coll-



                                                                     

4.28 B EUCLIDIS
çONSTRUCTIQ:

l .- A D E F G H B
1. Ipfi .AB jutage lub quolibet angulo

reâam AC.
z. In linea AC fume fespartes æqua.

les AI.1K.KL. un. MN. NC.
3. Duc reâam CR ,lillique Parallelae

NA. MG. LF. KE. ID.
Dico lineam AB feâam elle in (ex par-

tes æquales AD.DE.EF.FG. CH. HB.

DEMONSTRATIO.
Fer prôpofitionem Io. linea AB feâa

dl limiliter ac AC. A .
Atqui linea AC feâa efl in le: partes

æquales. vErgo etîam AB in leur æquales palme:
feâaerit.

S CH 0 LIU M Il.
Haud inconcinne linca data CD poterie

divîdiin rarione datamm linearùm A. B.

Con- .



                                                                     

- Luna Sent-rus: 429B
CoNsTRucTto.

A « Il -

1. Ex C fub quolibet angulo ducatur
reâa CE :0 datæ A.

z. Et ex D tafia DE , parallelaîplî

a 8C æ dût-23.
3. JungaturEF.

Dico miam CE. inK leé’cam elfe in ta-
tione A ad B.

9. DEMONgTRA’tIO,
lntrî.CKE-DKF Ergo cri: pet 4.. V1. AMg. c :10 Dl ICE.1LA----CK: DFflClDK;

A E a) 1719,]. 8c permutandoKami; l A---C:CK 11m..

H h h g l’aci- 



                                                                     

4’391 ’ inu’cnms.

intimai patapon-no; XI.

c Tatis’duaèu:   re-

auna BC
A lertiam [in j

-. partionalemv
A B Ï 5° invenire.

CONSRUCTIO. y
I. Data: te&as conjunge in angulo

re&o AB C.
z. Ad duâæ reâæ’AC Btmâutn C .

excita perpendicularem C D. 7 I
3. Lineam AB produc ufque ad oc-

.Curlum illius perpendicularis in D.
’ DicoBD ellequæfitam proportionalem.

DEMONSTRA’TIO.
Triangulum ACE ell: re&a.ngulum

par confiruâ. 85 CB perpendicularis ex
aldol: angulo reâo ad bafin duôta: quæ a dl
8-VL. fmedia proportionali! inter AB 8: BD.

Adeoque B D erit renia quæfita.
(La E.

Scho-



                                                                     

.D--E

LIBER Saxrus. 4;L*
A s C H 0 L I u M.

Si AB lit major quam BC baud incon- A r
cinm erit talis

CONSITRUCTIO.

.LÀ. zD B "I. Super ’AB .defcribe Semicitculum

ACE. . nA z. In illo accommodetur fecunda da-
ta BC.

. 3. Ex C demitte perpendicular’em

CD. . " ’ .
Dico DE elle tertiam proportionalem

quælitam.

DEMdNSTRIATIO.
Duéla AC erii ACB triangulum re-

âangulum (31. HI.) A
Ergo erît AB -- BC : BC (BD.

lper z Cor. 8. V1.
Adeoque BD cil: tertiaquælita.

PRo-j

O tr



                                                                     

’43 z» E u c t. 1 n r s

. PROPOSITIO X11. i ’ l

nom. 4. l i , . .’ E A L Tam- "au:
A "Bi: dB. BG. ,-A’D quartant ’

’ proportianalem
DE invem’re.

a B A«CONSTRUCTIO.
. 1. Datarum drus ’quaslibetcunque v l
le DAB. BC colloea in direétum.

l 2. Tertiam AD conjuuge ad pun-
âum A , 8: duc reâam DE. l

5. Ex C duc CE parallelam BD , f
quæ produétæ AD occurrat in E. a

Dico DE elle quælitam quattam pro-
portionalem.

C

DEMONSTRATIÔ.

In triangulo ACE laterî CE duâa efi

parallela BD. lez.VI. Ergo a A3 -- BC 2 ADl DE.
A » . Adeoque cri: DE quarta proportionalis. l

l

Qz E. F.
Ali:



                                                                     

LIBER SEXTUS. 4.33
Alla Conflruétib. r

eU

NEF.

El:1

G E o G
Dm: fint trcs lineæ A. B. CD. que: efi vel e

vel D A.
l. Lin-est EF I) A jutage FH æ Bfixb quem

betangu lo . ducaturque EH-
z. ln linea FE fume FG (D tertiæCD. a: à): .

purifie G dudatur GK parallela ipfi EH. ’
Dico lineam FK elfe uartam quæfiram la].

FK fupta [-1 , fi tcrtia CD lt major prima A: A:
vero FIC inTral-l fiât CD à A.

DEMONST RATIO.
Facile ex coufiruétîone pater triangula EF H.

GFK elfe fimilia: quare erit par 4.. V1;

EF-w-FH: GFIFK.
Hoc el’c ’

A ’--;- B : CD l ad quartant FK.

Q0 D. 5 J II i i Pro-a



                                                                     

a 4:34: , EU’CLIDIs»

mais; ’PRovosrrro Xllll V i

Tanit dadas rem: 1B. BC’ " A -
media»: proportioaalem BD in-

vertira). A 6 4 .

, ’(IIONSTRutcT’IO.

1. Datas lineas AB. BC collo-
ca in drreétum.

z. Sùper rota AC defcribe Se-

- micirculum. V. Ex B excita perpendicula-
rcm BD nique ad Semicirculum.

Dico iilam efl’e’mediam quæ-

A filant. ’ 4 i

v Ô
De-

Il



                                                                     

l

li.

Lueur Sexrus. 14.35 -

DEMONSTRATIIO. .

Duâis- AD. DG. Cric ADC .
triangulum reâangulume quia .
flangulus ’ADC cf: reflue. Et 331.111;
inca DE .el’t perpendicularis
ex angulo reéto ad Jardin du-

. êta. quæ,befi media proportio-b me;
nalis inter A8. BC. . rams

QJRE
SCHOLIUM.

(mais refila a circumferentia’
ad diamctrum perperrdiculariter
duéta. cil media proportionalrs

4 interfegmentadiametri. .

Hi: lPro-l



                                                                     

Vivqîô. .EUCLIDIS. I. il

I ’Ïhem. 9.
I Pageas 1’110 XIV.

I. AParallelagramÀma dahlia
i XZ. que imam augulum O ami
T agneler» bahut s. niant late-
ra rima aqeales*.angalas bahut
teciproce proportionalia- (bar rfl
dB adBG utEB adBC.

2. Et me»... baient renfro-
ca. parallalogrmwafi-funt aqua. .
lia.

il) ,0 ,H’
.’x’.Y G

.A 3P.
Z

De;



                                                                     

- .Luna Sslx’ruîs. 4.37 ’

il DE MONSTRATIO. .

1.Pars. Pat. IX- Par. Y : Z l Par. Y. l V-
AtquiX-Y: ABIBG. - A. E: z-Y: EB[BC.lI’VL

a V i Ergo (ubfiitutisil’tisrationibus.
AB -. BG : En! BC.

2Pars. ABi-BG: EBIBC.a AtquiAB-BG : XlY. .
Et EB -30: z I-YlLVI’

r i Ergoiliis rationibusfubflitutig.

X...Y: ZIY.
Aideoqueb Par: X I) Pat: Z. ’

. I la 14. V.

ç . ’ a Iii l3. h Pros



                                                                     

1.38. i ÎEuthnrs.l

fluor.
un. e ’

Vide
v fig. pt:-

aden-
rem.

Eâopo.srrro*XV.
1. cÆqualia triangula X. Z a

«a unum’an’gulam O uni angula j
T Æèüa lemhaâem ; criant lutera

tircaaquales angulas babebant re-
éiproce proportionalia. (bac efl JE
aa’BG . a: EBaa’BC. . .

134.1.

2. Et fi laiera fic bahut reti-
pma , triangula [am aqualia.

DEM’ONSTRATIO.’

Duâis reËtistAC. CG. GE.’
hæc i clin a omnino eadem cum
præcedcnte ; ’quoniam a triangu- .
la [une femmes parallelogram-
morum. 8c triangula cum parai.
lelogrammis cadem habent late-.

x raqua: demonfiraitionetn ingre. -
diuntur.

Pro-v



                                                                     

L I’BER. Sanctus. 4.329

I PÈOPO’ngIo  XVI. zircon

- i la - i1. si quatuor "être A. G. E. B proportio-
Lmiles fuerint, refinngnlnmfab extremis A
(7’ B.c1itaqitale reflangula full mediis.’ I

. 2. Et fi raflangulum [ab extremis. fit
aqualenflangulo [ab "redût, ille quatuor

’ "tu proportionalçs arum.

B’ .,E . et GD. . c-----l
»l l . BE’ 1eAGFD

DEMONSTRATIÔ.

I Pars Fiat l: AC lub extremis a:
FG fub mediis z illa habcnt angulum
A il) F, 8c lateta reeiprica , .nimir:
A31...- HF : reciproce FE l BC.
ErgoillaaLÈ-la funtæqualia. A au. w.

A 2 Pars. SlaAC. FG habent angu- ’ A
lum A æ F. 8c Tant æqualia: b Ergo 514.71.
habent latera reciproce proportionalia.

PRO.



                                                                     

a .
m EUCLIDIS ï

V P-ROPOSITIO xvn. A
7,12m 1. dine: lima 41’. pra-

t portionales fanent . refiangulum
filé extremis A à B erita’quale

quadrato media F .. A .2 v
2. Et [i reflangalum filé ex.

tremis fit æquale quadrate .ihedia ,
’ ne: ille: refît .propertionalesi e.

peut. .

B Je. EC

a A 13 G FA G FB . v i
DEMONS TR AITIO.

1 Pars. Fiat Tub extremisE: AC , à:
a media D GE. Quæ quia habent an-
gulum A ï) G 8: latera reciptoca feilicet

AB - GF : FE. hocefl GF l BC.
. eruntinter le æqualia. A

z Pars. ,Ela A C. GE finit æqualia
habent angulum A æ G. Ergoa habent
iatera reciproca.

a r4; v1.

Pto- t

ET: 1) c! i,

MM



                                                                     

Luna SEXTUS. 4.4.1
SÇHOLIUM,

A . Ex hacPropofit:
ô: præcc-

dente 8
Cfacillimc

- demon-’ filatur- Pr.47. I.
hoc mo-
do,  

D L EP R Æ P A R A T I O.
Super BC confiituatur CI BE; 8e ex

A ducatur AL parallela BD vel CE.

DEMONSTRATIO.
Lineæ BC. AC. CK lunt proportio-

naleç, pet 8. V1.
ErgoŒBC. (K I) E1 AC.

ÜtK.
Deinde Line: BC. AB. BIC. funt proportionales.

Ergo :BC BK 33EME lW lnr-VI-A-
Supra: EK IJJDAC’ A
:laEK-t-LB DDAB-leACa

a t3 Kkk - » Pre: A



                                                                     

.442 Eucntots.
PROPOSITIO XVIII.

Super data "fla AB defiziben polyga-
num ABHIK, quoddatopolygonaICDEFG
fit fimile fimiliterquc pofimm.

nabi. 6.

CONSTRUCTIO..
r. Datum Polygonum reâis PC. FD,

divide in triangula. *
Un L 2. Super AB fatÉtis ’angulis rBAI.

ABI æqualibus angulis DCF. CDF. e-
bnl L ritb tenius æqualis tertio. adeoque ctri- *
c4- VI- angulum IAB (huile triangule FCD.

. 3. Ecde’m mode fupet latetibu; 1A:
1B . fiant triangula IKA. IHA. æqulan-
gula , adeoque 8c limilia triangulis FGC.

FED. ’Dico ABHlKelTe polygonum quæfitum.

DEM ONSTRATJO.
Pro angulis.

Facile patet pet confiruâionem angu-

i los



                                                                     

Lin-51; Ssx-rps. 4.4.3
los unîus polygonî elfe æquales angulis al-

tetius. niin.

K æ G.
Tres adI 30 ad F tribus.

H, 1) E
Duo ad B I) ad D duobus;
Duoad A I) ad C duobus.

Ergo bmnes angulifuntæquales , ades-
que duo polygona (un: æquiangula . 8c
fimiliter polira.

Pro lateribus. e
In triangulis fimilibus lKA. FGC: un

81 IAB. FCD. eEritKA --AI: GC l CFÀ VI
E: BA- AI: DC e C914. °

, Erit par 11.8: :6. V.
KA-AB: (3C! CD.

Deindc in triangulis fimilibus IAB.
FCD.’ ut 8: IHB. FED.

Erit AB l-BI : CD l DFJ
 - Et HB-nBI: EDIDF.

.Ergo pet 118:161V.’

AIL-EH: GUIDE,
Et eodem modo demonfiratur Iatera

cîrca reliquos angulos cire proportiona-
En: Ergo 1:on ona (un: fimilia. .

  n D.K k k z l Pro.

4. V1.

aD



                                                                     

4.44 EuCLmIs
Thèom; PROPOSITI o XlX.

Similia triangula ABC, TEF
inter je finit in duplicata ration:
lamant hamalaga’rum BÇ. EF.

A!   ,

e c E pDEMONSTRATIO. ’

Si: BC et En
Ipfis BC. EF, fiat a renia propor-

an- Vï- tignalîs BG.eritque

BLÉ-M BC - BG b in duplîe. rat. BCl EF.
Atquî BC -BG c: mABC (tr:ABG

Ergo Triang: ABC ed -- Triang: ABG
in dupl: rat: BC lEF.

Atquî. triang. ABG æ triang. DER
ut mox patebir.

dn.V.

Ergo

w-

æ-- ...-...



                                                                     

LIBER Snxruæ 44’
Ergo triang. ABC -- "Mg. DEF ,

in dupl: rat: BCl CF.
mon! autem fit triangulum ABG J)

DEF , hoc modo viderelicet.
In triangulis fimilibus ABC. DER
AB --- BC: DE! EF. 4. V1.

Et permutando. l
AB -DE : BCIEF. 16. V.

Atquî per confiruêtionem.

BC-EF: EFI BG.
Ergo AB--- DE: EFlBG. u. V.

Adeoque rrîanguln ABG. DEF h:-
bent angulum B il) E, 85 latern circa il»
lum rcciprocc proportiorialia : Ergo.

fane e æqualia. e Is- V1.
Sir deînde BC a) EF.

Intrîangulis fimilibus ABC. DER

AB --BC: DE. EF;
Arqui BC J) EF per propofitionem;

Ergo fAB æ DE. fax.
Adeoque triangula ARC. DEF inter

le (un: æqualia. ’
Atqui Un BC 8: EF etîam film æqualîa. ’

Ergo triang. ARC --.. triang. DE;a
’: DBC,QEE

Kkkg . At-



                                                                     

n Io.
Defi v.

44.6 Euctlorso
Atquî ratio Urorum BC. EF.efi en-

dem eum rationchIplicataipforumlate-
rum BC. EF, ut (upra diétum efi ad

Io. Def; V. .
* Ergotriang. ABC .4. triang. DEF

indupl: rat: BC I EF.

o ,

COROLLARIUM.-

Sivtres limez A. B. C. fuerint propor-
tionales, etit trianguluva fijprà primam
ut triangulum Y priori fimile fupra fecun-
dam , ut prima linea A ad tertiam C.

D’EMONSTRATIO.
Tres lineæ A. B. C. flint proportionales.
Ergo A -- C a in dupliicata ration: A! B.

5x9. vx. Atqui X -- Y l’etîa’m in dupl: rat: A l B.

:n.V. Ergoxçïczmc. QUE.
Pao-



                                                                     

Luna Snxrus.’ 44.7

:VPROPOSITIO XX. mm
1. Tabgnna fimilia ABHIK. W

UDEFG dividtmtur in trian-
gula, que [zut maltera æqualia .
fimilia (7 toti: bamotaga. J

t2. Tatygona inter [à [12min m-
tiam duplicata luterai» homologa-

rum dB. GD. D

DEMONSTRAITIIO.

x Pars: mais reâis 1A. BA. ut&
PC. FD. polygone: erunt divifa in trian-

gula. o .Œod autem i112 triangula En: numero

ægunlia , patet ex Scholioprop.3z. I.
quia nim. polygona æquo. malta habent

, latent. t(hoc! fin: fimilia fic probatur.

v In



                                                                     

a 6. V1.
5.4.. V1.

4.4.8 E u c L 1 D I s
In triangulis IKA, FG C.
Ang. K i!) G. 8: latera circa illos pro-

portionalia.
Et o triangulum a IKA. CR æquian-

gulum & fimile FGC.

Lodem modo in triangulls 1H3 Phi).
Ang.H æ E, &Îatcra circa illos.

pr0po:tionalia.
Ergo ninngulum IHB en: æquîangu-

lum 86 fimile PED. . ’
Deinde ang. KAB no GCDÀS

K AI æ G CFJ.

1A3 æ FCD.
Simili mode IBA .1) FDC.

Ergo rertius AIE æ CFD.

Ergo trimgulum IAB en: àquiangu-
lum 85 fimile kCD.

Quod fint totîs homologa , hoc cf!
quod ita fit quodlibet triangulum in uno
polygono ad fuum correfpondens in alte-
ro. Ut totum polygonum ad totum po.

- lygonum, patebit ex Partefecunda.

:4. V1.

2Pars. Triangula IAB, FCD pro-
bata finit fimilia.

ErgoCIA ---- PC 2 A3 1’ CD.
u: 8c IB ---FD: AB ICI).

’I’um.



                                                                     

LIBZER’SEXTUS- D449

’ . Tum.Triangula d IKA. FGCJuntîn duplical dx9. v1.

I h I tarationclaterum 1A; PC. D
hoc cit-Km

Et ,trîangula IAB. PIED dia duplica-
ta rationelaterum lB. FD,.

hoc elt A5, U).
111:8: trianguIaJAB. FCD in dupfi-

ente rationelaterum A13. CD.
à.Ergo e omnîa triangula unius polygonî

ad omnîa triangula alterius polygoni (un:  
in duplicata ratione [alterum homologa-
rum AB. CD.

Atqui omnîa triangule: iRorum poly-
gonorum conflituunt rota Polygonî.

Ergo ipfa polygona (un: in duplicata
ratione laterum homologorum. AB. CD.

h Cam autem etiam fingulat triangula
unîus polygoni ad finguh triangula alte-
rîus polygoni habent rarionem duplicatam

. eorundem Jaterum AB. CD; patetifia
triangula totis polygonis cire homologa.

e :1.le

COROLLARIUM.
Si fuerînt tres reâæ proportionales;

polygonum fuper prima delcriptum (e ha-
bebit ad fimile polygonum fuper fecunda;

A " Ï l L1! yel



                                                                     

Mo . Erre); 1ms
vel polygonum luper feeunda fehabehît

ad polygonum fuper renia, ut prima
l proportionalis ad tertiam.

DEMONSTRATIO.
Hæc cit fers eadcmc’um demonflra-

pone corollarji prep: præcedentis. "

SCHOLVIU M.
W

Cam?



                                                                     

L 1 un. Sanctus. En!
’ (Commode hic demonflratur

baud inelegans Theorema.
Similium polygoriorum X 8c

Z , circuitus ABC DE : FGHIK .
cum lateribus homologis A 8c F, .
funt in eadem ratione.

DEMONS-ratura
AmF: A]F.’i
3.42: AzF.

- C..-H:BtG.
- û A F. ’DE; CfH. ?Dcf.1.VI.

hocefi AIF-
E-FK: D] I.

hocelt A[,F.

Ergo pet 1 2. V , additis omni-
bus terminis primis , ut 8: omni-
bus fecundis
AîBj-CLDÎE --. Fthutltl: -- A I P,

4-.-ËÉËR chum-Ea- Îld circuitum Z. a

Q. E. D.

L11 a me. ’



                                                                     

4.52, E-ucnnu
PROPOSITI o XXI.

fi Figune ABC. GHI . que ei-
dem figure ÉDEF finit [miles à
3114: à inter [efimz’les arum. .

Timon;

A :01:, G d
a dD DIl c H 1E r

DEMONSTRATIO.
Angul’us A a) D a) G.

. B no E no H.C ao F ao I.
. Èrgo-figuræ ABCI. futur
æquiangulæ; 8: habent latera cir-
ca æquales proportionalia r. quia
illa habeùt proportionalia lateri- i

and. bus figuræ DEF. Ergo afum: i.

fimiles. -
Pto- il



                                                                     

- Luna Sun-us. 4.);
P’ROPOSITIO xxn. flammé ’

1. Si quatuor rafla A3: CD. EF. 6H.
proportianyles furia! , figura fimiles ABI.
CDK (y LF. N H p1oportionalet mon.

z. Et fi 4 mais lima figura fimilu de-
fm’pu fini; i114 rafla propartionales 2mm.

I
’XÂÎÎ-M’

X

A-Bc DE F61!
DEMoNSIRATIQ

PÂRSL
Data: funt AB---- CD: EF lGH.

Tr. ABI (a) ---- Tr. CDKin duplic. rat. 11-3- 5D. a I9. V1.
hocefi:« kF IGFÎ.

Arqui D LF b-o-D NH etiam in d. r- El? I ou. b 1°. "-
Ergo.

Tr.AB! (c) ---Tr.CDK- DLF , E] NH. cu.v.

PARS n.
An -»-.- CD in rubdup. rat. Tr. ABI , Tt. CDK.

I ’ hoc EÏÏQDVËFDI ÜNHÏ
Atqui EF--GH ctîam in fubd. r D LF l En NH

a Ergo.
ÀB CD : E? ,, CH. w"

L1 l 3 Pro-



                                                                     

4y4 Eucnozs
11:01. 17 .131; oposI-rio. XXIII;

J) C H qui."angula

, . G paranth-- gammaA B K 1113. BF.’ inter [eH lichent, I rarionem, »’ . compofi-
.KWE F tu," exa I ruinai?(un 141mm: AB ad BG à CB 4d DE.

DEMONSTRATIO.
Fiat AB -- BG Z H quælibet] I;
Et CB--- BE :’ 1 t K.

Erit ratio H ad K compofita ex rationi-
bus AB ad BG 86 CB ad BE.Avide diéh
ad 5 Def. V1.

Demonfirandum ergo cfi elfe paralle-
Iogr. AC- BF :2 HzK.

Œod fic probo.
AC---BH:(3) A3136. BH---BF (a): CBlBE.H m [mandai 1 -.-. K (b): CBtBF.
ErgoAc-t-BHGEHq. BH---BF : 1’ K.

Ergo pet Il. V.

a!.VI. AC-tH:d tafia Et permutando x6. V.
’ cu.V- AC-BF:HIK. Q13- D.

. PRO-



                                                                     

Luna Szxrus. 45;.
- S C H O L I U M.

Maiorî cum

"D C facilitate 85’
Cam apparatu *

minon ea-
dem propoli-

Gtio demon-
firabîtur in
numeris, fi

A. 531.4, parallelo-
gramma AC.

E BF ponantur
reâangula.

SîtCIiAClatus AB æ 5. ’
BC 30 3.

°Erît Area J) 15. finet:
Deindesli BF latus BG :0 a. a u.

Latus BE a) 4.
e Eric Area æ 8.

ErgoCJ AC--Z] BF : area 15 lar. 16
Atquî ratio compofita ex rationibus 5

ad 2&3 ad 4. etiam dat d à? feu ratio- a M

nem 15 ad 8. uErgo ratio E AC Ü BF efl com:
goûta e; diâis rationibus 5 ad z 8: 3 ad 4.

. E. D. ÏQ Proë



                                                                     

i456. Eucmnrs
PROPOS IT! o XXXV.

mardi
In amm’ pagallelogmmmo AI.

parallelqgramma FK. HE. que
cirre diamezrum faut. (7’ 101i .40
à inter [e [untfimiltm

A, F . BJ’ J L

. a ’ M K
H .t x

Û . à

il) E I   IYDEMONSTRATIOc
In triangulis DAB 84 X.

Angulus O ePc commuais.
’ S a go T.

31?. a Ergo Y b sa C.
Adeoque rrîangula DAB 8C X film:

æguiangula fimilia. a
13.0de



                                                                     

».--.-...r. « .

ver" ’ ’ " *LIBER Saunas, 457
Eodem modo probatur trian-

gulaDIBchetre fimilia. , , -
EfgoAD-.DB:HDIDG.5 V
la: DB-DI :DGIDEfi’ L

D Eritque exæquo 22. V.

AD.-f DI :I HD[ DE.

Similiter etiam probatur reli-
qua latex-a efTe proportionaha : ’
Ergo Parallelogramma AI. HE,
fun: fimilia.

Eodem modo etiam demon-
flratur 111.8: F K elfe fimilia.

Ergo HEôcFK cfumrinlrer (e en. v1. d

fimilia. - ’ *
(L E, D.)

M m m Free



                                                                     

458 , Encnmzs
!robl.7. PRO vos 1T1 o XXV.

.d Conflituererefîilineum L,qwd ’
(à [imite fimiliterque pafitum da.
ta refiilmeo A , à æquale alteri
data B.

H e
A D Am

I NF 12K
.CONsTRUCT’Io.

I. Ad dati reâilinei A lattis
I 4M CD. fiatczCE I) aipfi A.
,5 44- I- 2. SuperDE fiat EÏDKJO B.

3. Inter CD 8: DG quæratur
F 3- VI- c media proportionalis DH.

4.. Super DH feu ipfi æquali
IN , defcribatur reâilineum L

. fi.



                                                                     

L 1 aux SE-xrus. 459
dfimile iplî A. 4 d’8. "e

t Dico L efle reüilîneum quæ.»

fitum.

a DEMONSTRATIO.
Per conflruâionem funt pro-

portionales CD. IN ; DG.

ErgoeCDflùG: tu]; ce".
AtquifCD-DG: ŒCElŒDK, P.

’ x..ErgogIA-LzacszK. 51mg.
AtquiAæL’JCE.

Ergo LaosŒKaoB.

Cum autem L per conl’truêfio-
nem fit (uni-le A . pace: L elfe re-

. &ineum quæfitum.

.Mmm z I Pro-
w



                                                                     

çôo. .EuchID 1 s

PROPOSITIO XXVI.
17:14:01.19 r Ç Tarallela-.B ’15 F

N gmmmafimt’-
lia AC. GF,

l babentia com -
A

miment angu-

eandem diamantin: B7) ennfifizmt.
0D» [une B , une

DEMONSTRATIO.
,Sî adverfarius neget diametrum BD

’tranfire per I , tranfeat peralîud punâum

v H: tumduâa HE parallelaBA.
au. v1 Erît Ban-AI): BG INGH.
laper ArquiBA b---AD : BGI GI-
propofi

trgo C GH J) (il. Pars 8: totum ,
Cr Vel quad cit ablurdum. I
"’v’ . Ergo diameter-non rranlîrper H. Ea-

dem autem demonfiratiolocum habet in
omnibus punâis lineæ GI , quandîu le:
inter H 86 Imanet aliquodintervallum :
Ergo univerfim concludendum cit dia-

. metrum tranfire par punâum angulare I ,
adeoque duo parallelogramma AC. CF ,
circa candem diametrum confifiere.

q En.
Pro-



                                                                     

LIBÎER SÉX’ru’sk V4615.

PROPOSITIO XXvn.xxvnI.xx12.
Hæjpro’lixæ, tj’ronièu: di ci-  ’ l  

le: , à nulliu: fare ufu: finit.

, PROPOSITIO  XXX [P1013301

c I B Tropaji.’Mm un
H54»: flB

I G extrema

’   a; mediaD I E A F ranime je-
tare in G.  CONSTRUCTIO. un In

Divîde a AB in G , ut Ë (ml) rota AB
ôz minorifegmento BG fit 30 [Il majoris
(63m enri AG.

Dico fa&um cfle quod quzrimr.

  DEMONSTRATIO.
CABJËG æ Ü AG; AG.

Ergo I7. VI.
Latera film recîproce proportionnïia. 11.6.

AB-AG: AGflsG.Adeoque blinea A in media &extre. b 3 me.

ma ratione (6&3 efl. vx.
Mm m 5 . Pro- *



                                                                     

112m. :9

no.lVI

r 844.!.

4.63 Eucr. 1 D La

PROPOS 1 T10 XXXÏ;
Si a lqteribus’ 127’422 «li raflais.

guli BAC . figura: filmât alunan-
qne defin’banmr , en? i114 qué: ana

gala rafla d oppam’tur æquali:
«Méta reliquis fimul fizmptis.

Il:
G

A

E V. nil
DEMONSTRATIO.

Figuræ Taper AB. AC. BC. ponuntur
. fimiles; ergo a habent inter (e rarionem

duplicatam laterum homologorumï AB.
AC. BC, hoc cit inter fe fun: un Dm
IAB. AC. BD.

Atquî [Ira ira (une inter il: ut fit

Cl B-C b æ Dcis A8; AC.
Ergo figura fupcr BC J) figuris Fupe:

AB. AC. l - . Scho-

4-x.



                                                                     

LIBER Szxrvns. 4.63

SCHOLIUM. I.
Quodin prop. 47.1. demonfiratum

cf: de [olis quidratis hic univerfim ap-
Plicatur quibuslibet polygonis fimiübus.

SCHOLIUM H.
Potefl hæc propofitio generaliter, ut

ctiam in-volvac prop. 47. I. hoc m0119
demonfirarî.

Sun: proportionales par z Cor. 8 .VI.
BC."AC.. CK [1:84 BC.BA. 8K.

Ergo par Coton. zo. VI.
Fig. ab BC -- Fig. ab AC 1:: BCjCKd
Fig. ab BC-Fig. ab BA : 3C! 8K.

Et invertendo.
CK- 8C :; Fig. ab AC 15g. ab BC.
BK- BC: Fig. ab BA ,fig. abBC.

Erit per z. V. i
BK-ÏFKC H.- BC: Fig. abAB J1...

fig.ab AC. K F53. a!) BC.
Arqui BK-g- KC æ BC.

Ergo Fig. ab AB 8: AC æ Fig.abBC.
’ Quare fi iflæ figura: (un: quadrata , cric

prog. 47. L. ’:51 veto au; figuræ (imîlcs cri; 3 I . V1.

Pao-



                                                                     

flacon:

4.64. EUCLIDIs. *
PROPOS 1T 1-0 XXXII’.

,Si duo triangule -ÀBC. ŒCE
ad angulum Cwnjunfia, duo la-
tara dB. 14C habeant parallela

- lateribu: TC. 9.51.0 lutera am
angulos A 7). proportionalia g tu»:

.reliqua illarum laura BC. CE,

Ü 19s I.

une»: fadent linmm reflam.

JUD D

D EMONS TRATIO.
Angulus A 30 a ACD. propre:

parallelas AB. DC. l
Angulus D 30 aACD, proptcr

parallclas AC. DE.

Ergo ang. A a) D.
Cam autem latera circa angu-

los’ A 8c D (in: proportionaliq.

’ v en:



                                                                     

«AW..,, ,...

4... a." .-

Luna Sunna. 4.65" I
crit triang. b ABC æquiangulum sa v1.

triang. DCE. ’
Adeo uean .AÈCæ DCE

q AngïglA :10 ACD.)A’.

Ang. A 8: ABC æ toti ACEA A
ACE ACB i ’

A
Tres ang. A. ABC. ACB a)

duobus ACB. ACE. .
eAtquitres A. ABC. ACE :0 m’L

2 Rcétis.

Ergo étiam duo ACB. ACE
:0 2 Reétis-

Adcoque BC. CE fibi inviccm -
ajacebunt in dircâtum. . a :4. 1. -

N n in Pro-



                                                                     

4.65 Eucr. 1D 1.3 V
hmm" PROPOS i T 10 XXXIII...

,1. In ,æqualibu: cirluli: angnv
li [zwiad peripberiam À (7 E a,
five ad centra T (7H, fun! in
(adam Infime cum rumbas quibus
infiflunt BC. FG. i

2. ELSefloreIBrDC. FGH:
tandem mm www: lycéen: ratio-

pem. * iA

DEMONSTRATIO.,
PARS I. ,

Si anguli D 8c H ad cOnrra fint
æquale’s; erunt arcus BC , 8c FG
etizm 2 6. 1U.) inter fc æqualcs.

’ i i i   F rat



                                                                     

, Luna; SEXfrus. 4.6;
Fiat jam angulus GHK æ FHG

adeoquc FHK duplus FHG. hoc

cft BDC. F iTarn arcus GK cri: æ FG (pet
candcm 26., 1 Il) 8c torus F G’K
duplus ipfius FG hoc BC.

Eodem mOdo fi fiat arcus KHL
ho GHKIÎ F I163) BEC adeO-
que FEZ. triplus BEC , criant J
probabirur arcum PGK L efiè tri.

plum arcus BC. w »
r ErgO hinc univerfim concludi-

- mus G ànguli D.&H.fintæquales,
Cm: arcus BC. FG æqualcsv: Si
anguli D 8c H (in: in’æqualcs.
etiam arcus eflèinæqualcs, 8c hoc
iuxra quam liber mûltiplicatior
11cm. ut nim. fi Hfit duplus D
ietiam arius FK fitduplus BC: fi
’angulùs H’fit triplas D. &arCUm -

FUKL 8c ipfiug BC fit triplas: a:
ficin infinitum: id quad idem en

l acangulos cum arcubuseflc in ca-

dem ratione. l -
Et quia anguli A. E. funtfemif-

N n n z l 4 fis



                                                                     

O

4.68 Eucnrnl’s
fes angulorum 9. H. etiàm illi
cura arcubus caurièmthabcbunt

rationem. -
PARS z. -?

  flæc ex prima parte facile dei
ducitur; Seflorurn DBC. HF G :
anguii G8: H funtæquàles : ergo
élu-eus. EG g 8: latent DE. DC.
æïqualia HF. HG: ergo fi fuper-
ponantur congruent: Ergo Scara-
res DBC, HFGcrunr æquales.

’ ’ Similirer fi angulus GHK lit æ.

F HG: feâores cOragr-ueqt, adeo-
que Seétor GHK a) feflori PHG
hoc BÊC : Ergo fèfior PHK du
plus erit feâoris FHG f. BDC. -

Eodem modO fi fit angélus .
ÎHL triplusŒ. erit arille FGKL
triplas ,BC : adeoque Seâor
FHLKG triplas feâoris 39C:
&ficininfinitum. Q.E. D.

1: ,IHNMCI s.

i


