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PRAFATIO
A D

LECTOREM.
ELcmenta demonf(trare aogrc-
dior E.uchdxs, Hlutris Ma-
thematici , ‘qui tum propriis in-
ventis, tum abaliis inventorum,
qua pallim difperfa jacebant, col-
letione & jufta ordinatione Ma-
gni adeptus Geometrz nomen,
de omni Mathefcos optime me-
ritus et ftudio: id quod abunde
teltatum faciunt tot do&iflimorum
virorum commentarii, quibus
hzc Elementa , quorum utilitas
paucos latet, per multacelebraca
{unt fecula. .

- Admirandz fane funt Tbeo-

num, Proclorum , Commandi-
: A _ ° no.



PREFATIO.

" norum, Clauiorum, Bettinorum,
& aliorum nominis haud obfcu-
ri  Mathematicorum lucubratio-
‘nes, quz adeo fertiles funt ac
dilucidz, utuniverfz Mathefeos,
quantum imo plus quam fufhcic,
exinde depromi queant fundamen-
ta. Quare ego, neactum agere
videar & aliorum folummodo re-
petere di¢ta, quod rem ipfam
{pectat & hujus Opulculi, quem
intendo, fcopum paucis eloquar.
Omnium Mathematicorum, qut
in horvm Euclidis Elementorum
dilucidatione & demonftratione
pofteritati fuamprobare fategerunt
induftriam , non una cademque
obfervatur methodus ; aliis qui-
dem veterem & ab Euclidetradi-
tum nobia fervantibus ordinem ;
. aliis




PRAEAEFATIO
aliis vero non mordicus ifti or.
dini inhzrentibus, fed vericatum
iis comprehenfarum maxime na-
turalem contemplanribus conca-
tenationem, Ego neglecta pofte-
riori hac demonftrandivia, illo-
rum , qui Clariffimi Geometrze
authoritate ducuntur & veneratio-
ne , caftra fequor ; in quorum
partes me vel unica hac trahit ra-
tio, quodillis, qui horum Ele-
mentorum notitia jam quodam- -
modo funt imbuti, adf{ublimio-
ra Veterum Mathematicorum e-
volvenda opera faciliorem longe -
fuppeditare mihi manuductionem
videantur& aditum, Licet ab al-
tera parte minime f{na faude defti-
tuendi fint, quiliberiorem ineun-
tes viam & rerum ipflarnm, quan-

A2 tum
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PRAEAFATIO.

tum fieri poteft , nacuralem fe-
quentes ductum, proprio ingenio.

& ratiocinio litare maluerunt
quam Veteris jurare in Verba Ma-
giftri. , '
In - quo laborum genere haud
poftremo loco collocandi- funt
clariflimus Chriftophorus Stur-
mius & Ignatius Gafton Pardies,
quorum alter natione Germanus
in fua Mathefi enucleata , alter
‘ex Galliis ortum ducens in fuis
Elementis Geometriz, non folum
Euclidis omnibus, verum ctiam
pracipuis Apollonii & Archime-
dis demonftratis theorematibus ,
haud exiguam fibi apud pofteros
gratiam conciliabunt & landem.
‘Cum autem hzc Methodus , ut
-modo dixi , nos ab Antiquorum

de-




PRAFATIO

demonftrandi fontibus alienos
reddac nimium , prafcriprum Eu-
clidis potius quam alium fequi
placuit ordinem ; cui tamen me
non ita mancipare in animum in-
duxi meum, ut illum ullo inlo-
co invertere nefas duxerim :  Si-
quidem Benignus comperiet Le-
&or me non raro in demonftranda
aliqua propofitione fequentem &
nondum demonftratam vocare in
auxilium; quam tamen transpo-
Gtionem haud mediocrem affer-
re facilitatem non minori cum
brevitate conjun&am videbit is
qui infpicere dignabitur noftram
demontftrationemad ¢ Libri Ipro-
pofitionem , eamque conferre cum.
Clavio, aut aliis, qui huicPro-
pofitioni multo plus quam altero

A3 ~ tanto

.




PRAFATIO.,

tanto longiorem accommodarunt

demonftrationem; cujus prolixi-
tas maltorum tyronum vel maxi-

mam in difcendo frangit conftan-

tiam; preterquam quod {uz de-
monftrationi immifceant 2quali=

~ tatem angulorum infra bafin, cum-

duo zqualia produta {int latera:
qoz tamen zqualitas iftius Pro-
pofitionis primarium minime fa-
cit fcopum. Cui malo ab omnj

© parte noftram demonftrationem

remedium afferre putamus. Nec
huic tranfponendi methodo f{cru-
pulum Mathematicorum figit ri-
gor, qui Para]o‘gifmos, Princi-
pii petitiones & {ic dictos Circu-
ios evitandi ftudio omnem {uam

vim referens acceptam, priorum

per pofteriora haudquaquam ad-
,. . » - mit-
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mictit demonftrationem.  Sic es
nim noftris ordinatis demonftra-
tionibus, ut propofi tiones prazce-
dentes ope {equentium demon-
ftratz, harum demontftrationi vi-
ce verfa non iterum inferviant ,
in iftum fcopulum impingendi

ne minimo quidcm taboramus .

periculo. Czrerum ipfis Demon-

ftrationibus Methodum Algebrai-

cam applicuimus quodammodo,

ita tamen uc a tyrone debitam non

re(puente attentionem facile intel<

ligi poflint ; prafertim fi pagi=

nam, quam fignorum , quibus.’

utimur , - dabimus interpretem &
buic prafationi immediate fub-
jungemus infpicere non recufave-
rit: quo facto totius plurimarum
propofitionum  demonftrationis

' curfum



PRAEFATIO.

curfum nullo negotio {tatim com-
prehendet.

Problematum quidem conftru-
&iones ita difponimus, ut fingule
illorum partes vel primo diftin-
guantur intuitu ; Theorematum
veio propolitionem ftatim diftin-
&a, fiqua de(ideratur, excipit
preparatio, quz claram ac perfpi-
cuam comitem habet demonftra-
tionem, ut ficomnibus & Proble~
matum & Theorematum partibus
fatisfatum ficabunde. Quid au-
tem porro in fingulis Libris, -pre-
fertim quinto, preftitum fit, non
meum{ed zquum Benigni Lecto-
risefto judietum. Cujus tamen fi-
duciz eam non poftulo interpreta-
tionem, ac fimihi ipfi perfuadere
velim proveitiorum ad alteriora
: afpiranti
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alpiranti nihil hic defiderari curio-
fitati ; cumnon fercula doétorum
palato grata virorum condire, {ed
Tyronum Mathematici ftudii cu-
pidorum vota qualicunque hoc
meo implere labore unicehabeam
in{copo; quem fi mihiaflequide-
~ tur, tum{ubidoneaforma edito-
rum, quorum jam diu laboravi.
mus inopia, exemplarium defe-
¢&um fupplendo;tum quam pluri-
mas horum Elementorum propo-
fitiones noxio prolixarum nimis
demonftrationum nudatas invo-
lucro, in clariorem , ut fpero pro-
ducendo lucem; abunde futurum
puto, quod mihigraculer. Hifce
vale, Benigne Leétor,& f1 quid hoc
~ opulculum contineat proficui, in
tuum verte commodum..

. , * o . EX‘



EXPLICATIO
N OT A RUM

NE Tyronum in demonfirando
ardorivel minimam inficia~

mus moram s datamin Prefatio-

- meliberamus fidem, illique nota-
rumac fignorum, quedemonfira.
< Zionum brevitati infervire fecis
IRUS 5 [ignificationem [ubjungimus.

I.

Nota 0 fignificat equalitatem;
ut A0 B, idem eft acfi dicam 4.
ef? 2qualss B.

2.

. Nota < indicaymajoritatem;
qtmre fioccurrat A < B, mtel.’zge
A eﬂ major quam B.

. 3-
Signum > minoritatem expris

mit: guare A> B [j gmﬁcabzt A
. efi minor quam B,

4. Nota




;Explica'tio Notirum.

4 .

Nota -~ vel Plus /@mﬁcat
Additionem s adeoq. A-\- B, idems
fit qc Acum B, vel A& B fimul;
vel Biofi A addendum effe.

5. ,

Nota ~— [ea minus (ubtraitio-
nem dicit : ut A - B [ignificet
A minus B: vel A dempta B
vel B ab A fubtrabendum efe.

6. .
Sioccurrat alicubi hac formula.
A o Bl,
Do c/A
Al DB C.
ntelligendum eft abuna parte A
& D debereaddi, ut etiam ab al-
tera parte C addendum effe ipfi B :
& tum priorem [ammam A -\~ D
effe equalem pofieriori B - C.
.- per Axioma /czlmt primum.
* 2 AV

-




Explicatio Notarum.

7.
Si wero [efe offerat talis defi-
gnatio ‘ A
AX B.\S
A--D»B—+C.

ila fignificabit ab una parte D
fubtrahi debere ab A, ut & abal-
tera parteCa B, & tumprimuns
refiduum A——D pofleriori B ——
C ¢ffe zquale.

8.

 Eadem formula etiamnonrare |
occurret applicata fignis <& > . ,

hoc modo.




Explicatio Notarum.

& tum intelligendum eff poﬂ fa-
Fam additionem ﬁmxmam ALD
effe el majorem in figno < 'vel
mmorém in f igno > quam fumma

Nec aliter f; loco) A 0cmmt)
S wvel § (denotabstur refiduum
A D eflemajus in figno < wvel
minus in figno > quam refiduum
B C.idquod ex-numero 7 [(uum
ducit fundamentums.

9.
Siin mamm proportionum fe

offerat.
A - B= C/D.

Velin numeris
denotat quantitatem A [efe habe-
re ad B, ficur C fé habet ad D:
el numeram 4 [e babere adnume-
rum 8, ficut 3ad 6. adeoque ifla
guatuor ¢ffe proportionalia.

*3  goolis -



Explicatio Notarum.

1Q.

Litera X cum duobus punélis
utrinque notata boc modo - x -
[ignificat multiplicationem : ut fi
occurrat- A -x%- B, defignar A
per B multiplicandum effe, s ita
fiat rectangulum AB. Eodem modo
" 4 X - 8 fignificar 4. debere mul-
tiplicar: per 8: que tamen mul-
tiplicatio non _[femper abfolvitur ,
ur clarius pateat ex quanam mul-
tiplicatione aliquod productum fit
generatuni.

Ir.

Nota O, cujus omnia latera
[unt #qualia, [ignificat Quadra-
tum: wt O AB idem eft ac Qua-
dratum AB. .

12.

Nota 3, cufus latera funt in-
‘#qualia , denotat Parallelogram-
mum Reliangulum, wel fimplici-

. ler




Explicatio Notarum,
‘ter Rellangulum; ut fi occurrat
ZCDy idem erit ac Reitangu-
fum CD. '

' 13,
Nota ) [ignificat radicem ali-
cufus quantitatis ; ut ) AB, de-
notat ex AB extrabandum effe ra-
dicem: fimiliter J120slt, ut ex -
12 extrabatur radix , que non a-
liter quam per J 12 defignatur.

4.
 In demonfirationibus non pau.
cis quadam litere occurrumt , in-
fra fe invicem [cripte, cumlinéa
intermedia; quodubiquein genere
lignificat inferiora fuperioribus ef-
Je #qualia 5 ac proinde inferiora
inlocum [uperiorum effe fubflituen-
da ac ufurpanda: quemadmodum
boc in [pecte etiam notavimus ad
demonfirationem Cafus 3. Pro-
pofi. 35, 111. 1d quod etiam in

propof. 36,111, probe mtandumb.
1~



Explicatio Notarum,

. Similiter in Proportionibus hoc
-obfervandum eff bene , quando
una quantitas collocatur fupra a-
liawm: tnuc inferiorem legendam

effe pro fuperiori, cum fupponan-

turinter [e zquales effe: Exemplo
Jit demonfiratio propofitionis 3, V1.
que efl pag.411. que fic havet,
Tri.Z—Tri.X= AE/BC.
feuY. '
dicendum ef} Triangulum Z (¢ ha-
bet ad Triangulum X hoc eft Trian-

gulum : ficut bafis AE (e habes

ad bafin BC.

14.

Pro citationibns marginalibns

notandum privum numerums -
morem [ignificare propofitionem ,
fecundum vero majorem denotare
librum : ut 4.111. quantam pro-
pofitionem Libritertii dicit : ¢ fie
porro in ominibus aliis.,

AE'[J.




.ELEMENTORUM .°

. A 4 . S .
SIBER PRINUS. /
-~ Vm Kiéntiz nomen folum-
' modo mereatur illa cogni-
N Atio, quzex certis & indu-
bitatisdedudlta principiis, omnem
vel leviflime dubitationis difcu-
. tit nebulam; Mathematicz pro-
cul dubio difciplinz maximo cum
jure hoc fibi vendicant nomen.
Cum cnim in aliis difciplinis tam

fzpede conclufionibus rion aliam
ob caufam quam principiorum
ambiguitatem contentionis ferra
reciprocetur ; Mathematice vel
ob hoc folum illis palmam praz-
ripiint, quod conclufiones of-
ferant, hon ex verifimilibus &
‘afflenfum emendicantibus, fedex
fimpliciflimis & inconcuffis dedu-
&as principiis. Quid cnia cerri-



¢ - - Eyesivis T V¥ T
tudini & veritatis “propagationt
magis contrarium, quam in-ali-
~ cujus.materie. pertrattatione - de

" waria & nunquam €ere fibi fimi-

Ji vocum -fignificasione fgpiusre-

petita difputatio.? Quid nos in
" majarem. circa.conclufiongs deji-
cit fluCtuarionem, quam -fi dlas

fuperftruamus  affertionibus, aut

temere affumtis, aut non proba:
_tis? quorum unum fi contingata
veritate. recedentes in tarpifli.,
mum incidimus errorem's quod
fi vero alterius femitz prementes
veffigia - veritatem aflequimyr 5
non firmum noftrum ratiociniup
fed cafum nos ¢o dedusxiflc certa
gertius exiftimandum eft. -

: A quo duplici vitio Mathe-
matici fefe omnino praQticervas
liberos , tum. Definitionum_ fua-

sum claritate gmaem .vocabula-"

Jum & terminorum, quesin de-
monftrationum. . progreflu adhi-
~ bent, ambiguitacem follepdo’s

N " tum
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-Liser:Praimis. 3
tom premifforum Axiomatum
evidentia & naturali certitudine
firmiffimum * demonfirationibus
fubftruendo fundamentum. -

Hmc«e# quod-@udia . Mathe-
matica, cpprimig & fmpliciffi«
Tis carergentia priacipiis ad tam
fublime ~perfefionis ~Fittigium
prove®a’ cermere licet. Hinc eft
quod illz fcientiz, quz “in fuo
initio & quafi nativitatis momen.
to humi.repere 8 pulverem lam-
bere videntur, reliéla terra pet
acrem volitantes, ad ipfam Ceoe+

" lum:afeendant, illinsque aliisin-

siceeffa arcama inconcuffis calcult
foi fubjiciant legibus. .~ ~ ' "

Horum autem Prmcxpxorum s
quibus tota Mathefisortum, pros
greflum , omnemque.qua emijs
net evidentiam acceptam- refer.
1t debet, genera funt:oria: Des
ﬁnmems, Pumﬂata. szomm

'A ‘ .
PR she Nies A

A3 0Puri
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# . Eucripis. -

DEFINITIONES
. 1. Punum eff . cujus pars
- Facile concipihus tale punum in
serum naturs minime darg  Quicquid

- enim eft, ant ad, Spiritun referwr aut

ad corpus: nemo sutem facile fibi per—
faadebic, feientias Mathemaricas §pisi~
tum aut res fpirituales & omai materia
carentes pro fuo fubje®o affumere, cum

agat de corpore quatenus menfuram & ad -

alid corpora proportionem ‘aliquam ad-
toittit : unde patet omne pun&im quan-
tumvis parvum concipiatur , pertinere ad
corpus , effe ipfum corpus & aque ac cor-
us trinam admittere dimenfionem , fc,
ngitudinem latitudinem & profundita-
tem: licet enim pun&apoffint occurrere
4déo minuta, ut harum dimenfianum
sccurata diftin&io vel intenfiffimam fen-
faum fallat aciem, longius tamen paten-~
tem vim noftrarum cogitationem non ef-
fugiunt, cum femper in illis deftinguere
Jiceat partem dextram afiniftra, fuperio-

rem’ ab inferiori. . - ]
Si vero ab illis pun@is i noftra co-

4

L AT e e o
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: trinam iftam dimentiemem ab-
us, eamgpe licet iftis propriam

& fempeg inhzrengem , inillis non con-
fideremus , obtinemus puncta Mathes
matica; quz ad feofum nmm relata
acutiffimz acus impreflo veftigio aliquo
modo defignari poffunt , in quo fenfus
dubium relinquuat, utsm longitudo k-
titudinem faperctnecne, anverolatirus
do longitudinem excedat : & utrumquz+
libet ex his profunditate fit major, - -
~ 4, Linea vero longitudo latitu-

dinis expers. .

‘Qgemadmodum a parte rei non das
tur pun8um omni prorfus’ dimenfrone
carens, ita nec datur linea longitudinis
mantum capax : quare etiam per abfira-
&ionem in linea unam tantum confide--
ramus dimenfionem fecundum longite- -
dinem, fepofita latitudine cum profun~
ditate. Ad cujus confiderationis imita~

" tioneg in communi vitz ufu ulnam re
. A3t bus




6 .Evcripuw ..

bus; menfurandis falummado:

maus fecundum longltudmem . reliquis
dimen(jonibus mlanmhnem&p;oﬁmax :
tatem ncglc&xs. : -
1 Caterum’ lines gcnerauonem ‘hoer
modo concipere licet. Si confideremas.
psn&um quoddam in aliquo loco con-
ftieutum inde:;moveri ‘incipere 3 ita uve.
motus fui . vifihile- relinquac vefhgmm;
iltud nobis- cxhibebit lmcam boc medo
generatam,

. Quia autemillud pun&um abunq lo-
¢6 ad aliui’moveri poteft vel per viam
re&am vel per curvam, i videré eft-in
lincis AB. C D, inde oritur linez di-
vifioin Re&am vel Curvaii; = .

3. Litiee autem termm [wme
pmﬁa

- Hoc facile 1melbg:tur et lmcz jam
allata generatione; quod nimirum-idem
+ #lnd punGum quod in principio i mos
tus era in.loco A wel C, :itr fine per-
venmacfubﬁﬁat inlocoB velD. v

4.. Lmea rectaefl, qme‘ex .cqua
/m:mtcrjacet pmﬂa. S Ve




L IBER: Pmniwe.‘ I

vl cujus gun&a cxttema obmnbraqt
omniamedias ;.

Vel minima earum ; quza pun&oad
pun&um duci poflugt, Juxta Atchm;c-
dem.

Ex guxbus per cjeﬁmnones cont:anas
gasile innotefcic quapam fit Lineacurva,

5. Superficies eff que langzta’.
gmem lat:mdimmque tantum /.74. -
t’f . ) Ll . - .

. . . . NS ;
C 'S - . B .
A -

. ol .t . ey o T )
S:cut non datur pm&um ctm nulld
.pec linea ¢um-una tantum dxmenﬁonc,
“fic etiarii a pantc rei non datur fiperficies
‘curn dusbus , “fc. longitudine & latita-

dinetantum , ‘feclufa profunditate’ , quz -

“idcirco- noftro- tahtum cogitandi modota

seliquis feparatur ac in corpore non coh-

e gatul, Sue



8§ . EBucripie !
Superficiei autem_ gencrationem hac
* gatione contipere poflumus.
. Cogitemus pun@um A vetfus partes
inferiores motum defcripfifle lineam,re-
&am AB; deind¢ eandem lineam AB
-gnoveri incipere verfus partes dextras,
‘donecfinea AB perveniat ad locam DC,
-Patet ifto motn punGum A deferipfiffe
. lineanr AD , & punGum B lineam BC;
quemadmodum etiam omnia puné&s in- -
* termedia linez AB fuas lineas defcrip-
fifle concipiendumeft : utex tali motu
linee AB gencrata fit Superficies
ABCD, ~-- - . v .

6. Superficiei autem extrema
Junt linee. f

- Quod facile inmotefcit ex illis qua
“eirca fuperficiei generationem modo di-
- Qafune. T .

" Quemadmodum autem antea pro di-
“verfa motus via vidimus linesm genera-
"siaut Re@am aut curvam; eodem etiam
,modo per diverfum linez motum fu-
perficies defcribitur aur Re@afen Plana

“aut Curvas . .
| | ' 7 Pla-




Lnx.u Pr1Mus. 'c:,

7. Plana fuperficive of . gua
exlqw/aa.vm:yacunﬂa. >

1
Quz antea de linea- re@a diGe ﬁmt‘;‘
fimiliter hic applicari pafmt.. .+ - s
Hinc nutlo negotio. mtdkglmn qnz»
mm ﬁc fupcrﬁaes curva, - _
serl
8. E?lnm.r atm mgﬂlm' feﬂ
dusrans linearum in'plano f¢ mus
Tuo rangentium & viow indireCtum
Jacentium, alterms ad 4/tef4m 177-
r/matzq“ S S

o L.
N [ R R .
N . . -
: D AL o R
. TRTL Lm0

Aa conl‘tituendum anguium Planuﬂ‘l
{cuan lumin fuperficic, rcqumtur. -
%} 4

d 2 {e mutagtangant,:
tduz ling A g et



to - Budiinre’ 4
2. Ut non_jaceant in direGum , fed.
howad alterain dneljider, © 2 N
Quernadatodinn ytramdae hask: 3on=
ditionein cernere licet in angulo CAB,
ubt duz fine2 AC. AB ; fe invicem
tangentes in puao A, oo jacent in
direftum , {¢d ad fe mutuo inclimanc,
Non autem pasiciores nec phircs dias
‘bus ad angulum planum exiguntur linez:
*. ~Nor ‘pauciores’,” quiz fi udicd ifld li-
nea dividatur in duas, duz illa fibé ja-
cebunt in direGim ;- id quod repugnat {o-

gundz conditioni. . . o
"~ Non plurés, quiaéx:grrtertia AD,
fi_cum reliquis in eodem fit plino, non
~ unum fed duos faciet angulos DAC,

CAB: fi vero fit extra planim reliqua-
sum linearum,,, nop angulugn faciet pla-
num, fed foltdumy, cujus Definitionem
Euclides libro x1. wadie. .
Quia jam natura ariguli phni confiftic
* §n duarum linearum ad fe invicem incli-
natione, patet angulialicujus quantitatem
non confiftere in majori_vel niinori lon-
gitudine linearum: fed tantum in illa-
yum majori vel minoriinclinatione; duz
enim linex majores candem poflunt ha-
bese inclinationem cum duabus_minori-
. ) n - . ﬁus.
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LA . R T - T A

Liasx PreMus. a5

.. b, minhme mytata anguli-qusatitase,

Deigdgpotandum Gromstiss ad dey
fignandum aliquem angulum_trgs adhi,
bere licatis 5 quarum maedia pynQGum
genotat ad_quod linex sngulum conti-
nentes concurrunt. Ut ad dengmyingns
duwm angulum qui ad punitun 4, con-
&ituiwradna(l:w éiaeis ci“;i; Aa: {cribi-
tur apgulas CAB : vel #b akera pats
ngulss DAC et qui jo puncio A &8
alineis AD. AC. =~ :

‘Nos sutem brevitatis & penfpicujtatis
gutie in fequentibus non {emel lacq
triym fiterarum angulo defignando adhi- -
bemus upam ipfi inferiptam. -
© Utad nominaadum angulim .DAC!
eftcremus angulum P fic tlam locoams -
goli CAB feriboous angedom Q. .

o

9. Cum autem cmi}ién?é: an
gulam. linee fuerint recla, relfia
lineus appellatur angulus.

Accedit Euclides 4d anguli divifionem,
Supra vidimusﬁneaﬁgm*smqffe generas
{cilicet illas eflfevel re@as, vel curvas,
Quia qutern Hla fribus diverfis modis
poffust conjangi, {t velitida eum. xc~
o Ba Qas -



y2 - Bucfiprsg:

&i: velreQacumcurya; velcurvacint

carva; -hinc etiam tria onunmr angulo—
Tum genera, -

*  Prinius quippe cafus fuppddttatanguc
fam re@ilineum , cujus Deﬁnmonem
Hic tradit Euclides..

-+ Secundus cafus nobis dat mgulum
miktilineum 5 -cujus mentiodem faQam
vidéinus in Libro 1L, Tertius denique
%uafds conflitiit angulum curvxhneum

ot

CD ‘infiftens duos Angulos ABC.
ABD zquales inter fefacit; Re-
Glus- eft uterque. aqualium angulo-
twm: & infiflensreita AB voca-
tur Perpendicularis linee CD,
cm mf /ht. :

B .
+ S = s T A s
LT U S

~

i -c',:-n. 5

@ Anguh ABC. ABD dxcuntut re&x,
‘1“ % Linca ABS Ipﬁ‘ CD ita direke firg
- iw\ m‘

" 16. Cum vero mf't‘a /IB relh )




LissacPramids. - a3
infiflit; ut sbunapaete hon rwgls Incli.

net verfus BC quam .ab slrera
MBD ...q ‘ wtevsﬂ

. It \Obtlfu: mgnlu: EBC’ eﬁ g
qui refts ABC ma;or ef. s

12, Amta.r wero EB‘D qal
fe&o ABD winor efi. :

In-tribus hifce definitionibus Euclides
tradic angull re@ilinei fubdivifionem
itam a triplici linearum “inclinationis
Kt a: quz ab utraque parte vel eft 2.
qualis; vel ab una parte major altera; vel
2b una parte minor altera. e in Sche-

. mate videre eft.

13 Terminus ejiqaod alicufus
2ff exiremum.

‘e ey wm



14 -Bucripgs: o
- Ut pinéum. dinees: Mﬁpﬂﬁd’n:
ﬁaperﬁczcsmxpm PR

14. Figura planaeft [ erﬁmt
plzmt s wna vel pluribus ;‘x{vm hh~

dique terminata. . ... .

Cum lmez fint vel r=&2 vel curvae 5
illzque tribus modis poffint coujungis
figurarum plmarum inde oriuntur tres
fpecies. -

Curvilinez, que vel una vel pluribus
curvis temupantur -{ma-terminatur cir-.
 culus, cujus dehmnonem ﬂ'aum tradlt
Euclides.. . . . :
Mixtilinez., que pamm cutm pas:
. tim re@is terminantur ¢ huc pcmnent
femicirculus & fegmenmm Cirouli,

Re&ilinez qua folis re@is tcrmman.

fr,. qua comprehendunt omniz polys

gona fivo ugulam five mcgalana.

. 4. Cireulas e/} ﬁgura pkﬂ
Sub una linea curva - ‘DCE com:
prekenfa, que vocatur Peripbe-
ria: adqfuam abano pundto 4 eo-
rum que inra ﬁgurm St pofi-

‘l,
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28 5 Onis cadentes-refhe. AB:

. Pralib_nf:' ‘Evtlides definitionem ™ Cir-

oali. jam deferiptl; cujus. ddlmcioncm
& erationem hoc mode- cenci .
poﬂs:rgus DuQafit qualibet reéta i nca
AB. cujus una extremitas- Aponatut im~
mota & affixa plano; altera vero'extre-
mitas B cum tota linea moveatur circa
paaGun A, pbrldca AD. AE. AC.
AF , doaec tandem: redeat ad' locn
AB, unde muveri cosperat: ifta linea
AB. hic circundu@ione defcnbct cir-
calun BDECF. .

Ex qua’ deferiptionis forma patet
ottnes Radios cujuslibet Cireuli effein.
ter fe aquales: cum linea AB, cujus
ctreumvoluuo wcnlo ottwn dedit, -per

. omnia



¢  ceoBuctiIpge:]
oinnﬁu lodaadc;ArD AEétu ACB‘(%:‘ m::‘a
it ) que punum-B. fuir

.:f::ndo'lg ptintis .E.C. &c. aam
quelinez AD. AE AC funt zqualcr
eidem linez AB.

Hinc jamXstatn 1m‘m:d1¥c fcqu:tur
. ownia pungla &rcumfe Az DCFB:
xquahtcr d ltare _a} P

16. liind autem né?m A
centrum circ .

8 50 Diidnseter Cirsili et refla
gudam BC per Contrum A da+
Stay, & atrmqne in'punétis B.C:
- peripherid terminatu; qweé' Czr-
cwlum étfartam ﬁ*mt

ut lmeq in ereulo du&a ﬁt Dmnen
ter duz requiruntur conditianes.
L U¢ tranfeat per eentrum. - |

. IL Ut-ab. utraque pme terminetur.
inpenphena. -

Adcoque: oinnis finea, lumm oul-
Jam aut -tantum unam habens conditio~
num, Diameter dici nullomodo poteft, -

CztemmDumcuum circulum divides
e S ‘ . n
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Lrser PriMus. Jy
re bifariam patet ex eo” quod tranfear -

- per Circuli pun&um, -quod.ex omnibus

medium -eft : quiafeilicet eft mediugp
omnium Diametrorum quz in Circulo
-duci poffunt,- L
Sequitur jam fecunda {pecies figura-
tum, ncmpe mixtilinez. o

18. Semicirculus a_ufem BDE

- CAB ef figura, que continetur -

fub Diamestro BC, & dimidsg
circamferentia BDEC. -

. 19. Segmentum circulieff figy- -
ra que continetur [ub qualibet re-
£¥a circulo infiripia & abfciffa
peripheria. L

. Segmentum, exclufo femicirculo, eft
duplex , vel majus Semicirculo , vel
minus., - = . :

Segmentam majus efl illud in quo re-
peritur centrum,
- Segmentam minus eltillud quod cen-
trum non continet, ,
Nunc Euclides aggreditur tertiam {pg-
ciem figurarym fc; redtilinearum,

C : 39. Ré¢~



28 =~ EBucrLipis:

s0. Refilines figure funt que
Jub rectis lineis comtsnentur. |

Diﬁinguuntur‘ autem rurfus he figu-
rz reilinez in tres fpecies; vel enim
funt " Trilaterz; vel Quadrilater®; vel
Multilaterz,
21, Trilatere quidem figurs
Junt s que [ub trivus.

22. Quadrilatere veroque [ub

. guatuor. .

23. Multilatere denique qil?
fub pluribus quam quatsor reltis
¢omprebenduntur. '

Generali vocabulo hz dicuntur Multi-
Jatere ad infinitam nominum evitandam
multitudinem. . . C

Jam cum figuratum re@ilinearum prie
.mam fpeciem conftituant figure Trila-
terz , fen vulgo fic di®a Triangula ,
illorum divifionem proponit Euclides,
‘petitam ex confidératione tim laterum ,

tum angulorum , quorum numerus (ut' -

& i1 ompibus figwis redilineis) et
o ‘ #qua=



-

S

Liszr PriMus, 19
tequalis:’ quippe triangulum tot conti<
netangulos quot lateta,

Triangulum refpe@u laterum eft trie
plex; Aquilaterum, Hofceles, & Scaw
Ienum, ) '

24. Triangulam aquilateram
efty guodiria latera habet 2qualia,

B o

294. ffoﬁ-eles astenms, -quod dug
bantum habet equalia AB, AC.

A

46, " Siay
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16 - Eweribrs.
 26. Scalenum denique quodiria
‘inequalia habet latera, .

E

Secunda T riangulorum divifio pro fun-
damento habet tres angulorum fpecies ;
fc: reGtum,obtufum & acutums hinc enim
Triangulum, dividitur in Re&angulum ,

I()‘btgfangqlu@i '&\A'cutanguldm.
"3y: Triamgulusn rectangulum eff,

quod unum babet angulum rectum
ABC. : -




Linrn PRimus 3t

. 28. Obtufangslum eff . quodu-
s num habes angulum CDE obty-
- fum ideft majoremretlo. ‘

" 20. Acutangulum Jeni'éueqaoé
tres angulos F.G. H. habet acu-
tos, hoc e}, minores reito.

! . é -3

d Sequitur jap fecunda fpecies figuras

- rum re&ilinearum ;. {cflicet Figurz Qua-
drilaterz. Hz autem ab Euclide recen~ -
fentur quinque: Quadratum : Figuraal

l tera parte longior ; Rhombus; Rhom-

s  boides; & Trapesia. o

30. Quadratum ef, qiod &5
quslaserum eff & reclanguium.
i .

1‘»’\

- C3 . At sl



22 . Evcripis -
. 31. A’tera parte longmr ﬁgu-

ra eff y quareitangula qmdem,
: dqmlatem non ¢f}.

|

33. Rbmbus autem. que <-

qm/atera qmdem. /ed rtﬂaﬂg"/d:

ﬂﬂﬂf.A -

33, Rbombo:des eft me ad-
werfa ¢ latera & angula: zqualia
' inter fe habens , neque ¢qmlater4
ejl s meque reflangula. :

[57

34. Tré




. LiBBR PR 1Mus; o3
" 34 Trapezia demique dicuntur
re/igus figure quadrilatere , que

- gdnullam ex quatuor precedenti-

. busreferri poffint,

35. Relle lines parallele [en
equsdiflantes AB. CD) funt , que
in eodem plano exiflentes,dr strim-
que in infinitum produtie , adean-
dem diftantiam a [é¢ invicem ma-
nent remote ; ideoque munguam
concurrent. -

Ar—— B
c C - . Dx
* Non omnes linez , quz nunquam

concurrunt , parallelz dicendz funt 3
ST eum




24 . Bucripis
cum dentur linez , quz licet fimulin in.
‘finitum producantur, ita ut ad fe mutuo
. ‘in infinitum magis ac magis accedant ,
nunquam tamen concurrent; ut Hyper-
bola & re@a'linea ; Conchois & rea
linea; Dua zquales Parabolz circa ean-
dem Diametrum : que idcirco nequa-
quam dicend funt parallelz, '
Unde facile ‘manifeftum evaditad na<
turam parallelifmi neceffario requiri 2~
-qualem' ab. omni parte diftantiam : quam
conditionem ab Euclide omiffam nos
«cum celeberrimo Tacqueto adjecimus,
Cazrerum linegrum parallelarum, quas
Euclides ut” jam defcriptas confiderat ,
generationem & delineationem duobus
modis concipere poffumus. '

D




L1sEr Parymus, i 2
“PrIMUS Monus..'»'

Ponamus lineam CA pcrpcndxculan»
‘ter infiftere linez AB', utangulus CAB
fic rc&us, deinde cogitemus lmeam CA

‘una {ui extremitate moveri {uper lmeam
_AB, ut fcmpcr ipft manéeat pcrpendxcu-

Yaris; fi jamlinea CA hoc fuo motu per-
venerit in DE, pun&um Cdcfcnptam
1elinquet lineam CD , ‘quz nupquam-
poteft magis recederea s AB, necad
1plam propius accedere, cum linea AC
durante fuo motu fentper fuerit eadem &
fibi zqualis : adeoquclmca CDinomni-
bus fais pun&@is manét cum ABin ea-
dem d]ﬁgntm, & i ifte_motovs lipez
CA 1n infinitum duraret , enam linea
CD in ipfinitum ab AB diftaret, ' adeo-

que nunquam cum illaconcurreret: un-
de jam certo concludere licet lineam CD

hoc modo generatam lmez AB effe pa-
rallelam. . - <. -

Deinde cum jam conﬁet lmcam CDh

non’ poffe .magis in uno pun&o ad }i-
neam hB accedere-aut ab illa recedere
quam in alio, fequitur lineam CE ad.

lineas CE, CAhabereg zt:lem incling=

nonem, @dcoque Pcr m-Bery

pete
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26  Eucrinis
pendiculgris aogulum DCA effe reGum,

& =zqualem angulo CAB qui pofitus eft .

seQus; adeoque duos angulos interiores

ACD. CAB fimul fumtos efle zquales

‘duobus re&is. 1d quod natura paraliela-
sum AB, CD hacrationg defcriptarum
‘ompine requirit,:

X

e

Secunpus Mobpus.

Ad linez KL ponétum A concipia:
tur fa8a linea AC perpendiculiris, qua
..hgeg in _mﬁnitum producatur , ‘nunquam
jnclinationem quam ad AK, AL habet
¢lis aytem prrimque zqualiselt) mucabic,
- - CHIR

Y

‘
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-

minori linearum ‘longiendine 5 fed in
majori vel minéti inchinatione confiftat.

* Deinde ex alioguovis puno B cogt=
temus duci lineam perpendicularem BDy
quz etiam licet fufinite prottihatur , fiun-

- guam aliamacquiret inclinationem ab illd

quam jain habet ad lineas BK. BL.
'Cum jam linea AC in infinitum pro<
duéta non poffit afcendere verfus fupe-
riota nec deflcendere verfuis inferiora: fis
militer linea BD etiam in'infinitum con-
tinuata nec altiora nee demiffiora peterd
poffit ; neceflario fequitur iftas lincas

AC. BD fempet féfvaturss eandem d

fe invicem diftantiam neccoricurtete poffe
unquam ; adeoqire juxta hanc definitios
hem illas effe parallelas,

36. Pardllelogtammium éff fis
L8ra quadrilasera enjus bina oppos

- fitalatera funs paralicia fen equis

diftantia.

7. Cum erd inparallelogrammé

iameper BD dulia fuerst s due-

gue rete CF. HK lateribus pas

raliele [ecantes Diametrum in¥-
Lo D o

. Liskr Primas. I%
&um angulf quantitas den-in mejori vel

\



38: . Euwcurprs : -
0 eodemysne pénélo G, ilaut pas
tallelogrammun diftrivatam ft in
quatuer paralielogramma; illsper
gue_Diameter mon ttanfit, [cil:
. AG.GE. appellantur complemen-
ta corum que circa ‘Diametrums
_confiffam, wt HF.CK, = .

SN I

o\ g

i.P__o STULA T &

- 1. Poftuletur a quovis puniio
A ad quodvis -puncium B reGlam
_lmeam AB ducere, \

A ‘- ’ ;. \!/
oA B
) 3 % B
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Lieex Pr1mus. 19
2. Et terminatam reflam AB
in continwumtelta producerein G.

Et qawmscanrrd Aé’ quo.
I:bet radio, dB. AC. AD. AE.

circalum de/cr:bere.

Djy  iax



g6  Eucripis
AXIOMATA,

1. Que [unt eidem equalia,
¢ inter fe Junt equalia. -

28 nqualcbu: aqudlté ad.
dantur , tota erunt equalia.’

3. 5 ab agualitns cqualia
dermantor 5 7 zduo m:mebm:t
_ ¢qualt4.

4. Siinagualibus .eqmlm ad-
]eﬁ‘d fint, tota funt inequalia.
§. Si.ab inequalibus xqmltd
ablata fint | reliqua [unt ine-
qualia. ;
6. Et que eufdem ﬁmt dt-
plma s inter J¢ funt ¢qudm.
Idem intelligendum de triplicibus y

quadruplicibys, qumtuplucxbus & fic in
infinitum,

7T 7. B
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Lizgs PriMus 3% |

7. Et_q.ué ejufdens funt ds-
midia , inter e [unt gqualia.

Nec¢ hoc axioma fe tantum reftringit
ad partes dimidias; fed etiam in tertits,
quartis, in quintis & fic porrqin infinitum
?mmlh_abet veritagem,

8. Qua congruwm fibi m)tm, |
smrer ¢ funt equalis,

" .Si pritno concipiamus kneam DE
fuperimponi linez AB, ita ut punGaex-
wema D, A,ut & E. B, coincidant; fie
militer omnk pun®a intermedia linez
DE correfpondeant omnibus mediis
pundis linex AB, pro cetto hinc afferere
‘poflumus lineam DE effe zqualem li-
nez AB: quia omnes partes linez DE
examuffim conveniunt cum omnibus par-

tibug linez AB.

’ ) ) !
Peind§
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: Dcmde fub quahbet mc]inauone ad
linez AB pun&um A ducatur linea AC:
fi jam ad linez DE pun&um D duca-
tur linea DF, itautinclinatielinez DF
~ ad lineani DE; fit3gualis vel fimilis in+
clinationi linez AC adlineam AB: &
linea DF fit zqualislinez AC: & tum,
angulas FDE. fupenmponatur angulo
CAB, ommacorrefpondebunt fc:hcet
linea DE cum AB, inclinatio cum in-
clinatione; & linea DF cum AC. Adeo-.
'qye jam nop tantum linez copgryunt fed
& anguli.

~ Si denique ducatur reQa’ CB s out & -

FE , & una figura DEF imponatur al-
teri ABC: jam etiam tertium latus FE
gongruct cum tertio latere CB; adeo~
R A : ~ que




Lz BER Pn.}‘mus. . 3?«

que totum' triangulum bEF congrucs
triangulo ABC; unde neceﬁano feclmtqg

' pmu;n aleeri cﬁ'c zquqlc

9 Totmﬁm fartg ma;meﬁ
“10. Omnes angulc relts mm‘

| ]c fmﬁ aqm/es

. S dms__mﬂa; A(",,
BD reffa 4B incidens interiores
¢S ad cafdem farm cmgylos
A’BD BAg “duobus reltis mimo-
res ﬁzcmt produtte dic ille re-
& tandews coincident inter 6
ad eqs partes , abi funt ifti ab&ult

R

duobiss 1 reé';’:: minores, |

l

Cum in hoc Axiomate mqpnonem' .
faciat Eaclides duarum linearum. coingj-
dentiz", & dudrum intenofum anguig-.

I

rum, _facilinegotio patet fifud Aliquomas:
do refpe@um habere ad” Definitionem <
nearuin’ parallclarum fuperius traditam' ¢,
cumquc in-ifta dcﬁmtonr‘xe nec tcrtia R’
g nea



34 .EBucranis.

ﬁca mcndens. ec duo anguh mtenorct
ki

0¢currant fatcndum mgcnue erit,y bu—

jus Axiomatis rucem in primo mtum! non .

apparere tantam ,quanta in przcedeﬁtibui
ftatim affulfic; imo quanta etiam jn omni=
bus eommumbus fententiis rcqmmul&’

. Quod fi vero in memoriapn revoce-.
s fopra allatos .motlos generdnonis pa-
sallelarum , puramus inde buj

mpltum affundi pofle clantans. Sumanus
EuGefecundumi - -~ 40 i

- . e Lo L LT c V]
11&' (E '_..\: ‘ \' . ’_.1 . .',_

l'bx quippe vidimus lineas yarallelas AC.
BD ex fuanatura & generationis modo re-
girere ut duoang uFCAB DBA fint re-
' 31 hoc eft iftius pzrallehfml nonaliud efla
, ﬁmdamentnm guaun cum angulusAugg

23N Lo
- . . L .
L_.‘,-K.‘-ls\A,A..\,.. (S SN Y
5 .

e A

L Lt e e e .t T T
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Liper Priius - %%
ABDficweQus; (quod femper fuppos
nimus) ue alter BAG etiam fitreGos : as
deoque ut linca AB diculariter iny
lineam AC cadens mggxpfi!:j’crpcndimg
Jaris ad alteranBD. ¢ - . :

* 8i jam ex puio A infralineam AC
ducatur alia qualibet ut AE ; ita utan-
Fﬂ“s'B AE, fitminor te@b s illanecefs
ario fi producatar magisac magis debes
recedere ab AC¢ quia aliss deberet aug
effe parallelaipi AC, aut iterum in alio
pun&o cumipfa concugteres non priusy-
quiz habet pon@um’ A commune adeo, .
que in illo concidunt 3 non pofterius
quiatum duz re&z {patium comprehen3

: derent, quod repugnat Axiomi fequenti, .

‘Cum manifeftum nunc fitlineam AE,
magis ac magis recedere ab AC, etiam
patetitiud non pofle fieri ni{i illa n‘:ag}i ‘
ac magis appropinquet’ad alteram paral-
lalama%’;) ,P l:]r:gd‘tgmcn in inﬁrﬁmgﬁ abfs

ue concurfu fieri minime poffibile efts
i enim unius linez pon@um A abalterius
Kinez’ pun@o E ad quamliber diftantiam -
remotum effeconcipfamus 3. & 2 punéto
A verfus E ducere incipiamus lineam alia |
quambrever; ifla fi*producatur, adeo-
qué ab-AC magis ac magis resedats

=T T Ea  ne



36 . ,Eﬂﬁ'p’gbi A ..i‘
neceffarjo ad punGum E magjs a¢ ma-
is accedet, donec tandem porro pro-
du&a perillud puntum Etranfear. .
. Si enim impoffibije fic utper E tran-
feat, e duobus unum verum eft; duta
punto Ar. ad E, non pofle ducilineam
re@am, quod repugaat poftulato primo-
aut lincam AE , {i quam proxime ad
pun@um E pervenerit , aliorfum fe de-
terminareadeoque fe. fleGere ; .quod non

.tum cft contra Hypothefin,
.- Duz tamen adhuc difcutiendz reftant
difficultates, quz lincarum AE. BD ne-
ceffarium vacillare faciant concurfum.’. .

- Primaeft, quad Hyperbola& reQa;,

Conchois & reta ;. duz. Parabolz 2qua-
fes citca eandem diametrum , fimal in
infinitumn prodp@2 nunquam concurrant,
. - Que tamendifficultas evanefcit fi con-
fideremus illas lingas effe extra genbs M-
pearum, de quibus agit Euclides. in. hoc

Axiomate; exprefle enim tantum loqui-

tur delineisrectis; cum Affymptoti fine

(faltem altera) ex lineis mixtis, , . -

.. Altera difficultas oritur ex Clariffimi
. Bettini duabus re@is (in Apiar. 3. & &
gario Tom. I, pag. 354.) qua liset in-
e T - ternod

- lu . SR

poteft effe nifi ex re@a fiat curva: quod -
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térnos a?u!os duobus re®is minores effi-
ciant » “gx'oducantur tamen nunquam

- coincidant.

- Sed necihoc foftri Axiomatis eviden-
tiam & veritatem labefa®are poteft, Cum
iftz linez- non. limpligiter feu tanquania

~ pun&o xd punttim, fed cum certaqua-

dam . condutiope, feilicet adjincta pro-
portione producantur. Qu proportiox
nalis linearum productio hic nullum

v

omninohbet locwn. A

12.- Dae’ reéte /jmtmm non

| comprebma’unt 3
« Ompne Iomm eﬂ aquale-
om;g u& fms pambus /‘mul g

Jumptis, "

onmam ma;ons perfplcmtaus graua
Mathtmaucts in more pofitum eft, ut
verifates quas demonftrandas {ufcipiunt,
diftin&is 2 fe invicém comple&antur pro-
pofitienibus’; .notandum eft haflce propo-

fitiones divadi in Problcmata & Theote- ‘

mata,

“Problema efy propoﬁtxmn quaaliquid
, E; Pro-

R



-

Probl, L. .

733> . EucrLiprel.
proponitur efficiendum, & .conchufionie
formula femper talis-eft : ‘Qxbdﬁ erat fa-
ciendum,
- Theorema. eft'propofitio in quapro-

rietas quzdam aut veritas de aliqua re
Jam f&a & in ﬁgura jam conftru&a,
proponitar demonftrandas & canclfiod
nis formala femper eft, Quad erat deu
monﬁrandum. cer

, Corollarium eft confcctarmm quodcx .

f.aa jan demonftrationé tanguam lu-
crum aliquod colligirar, .

- Lemmaeft demonftratio przmiflz ali-
cujus, ut quaz(iti dcmonﬁrauo clasior
evadat & brevior.

Proprositro. I
Super dita veRa terminasy Jhmagaa
lum equalatersm mnjhmen.

. CON-=

N3
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clonsTRUCTTI o |
1
I Centro A radio’ AB s de. .m,.
fcribic circulom BCE.
~ 11, Centro B, eodem radiq
BA, *deferibecirculum ACF.
3. Ex pun&o interfeltionis ,
C ® ducreétas CA. CB. bPol.
Dico mangulum ABC eflc =- '
quilaterum.’, -

"

“DEMONSTiATIO. :

r4&13:4:—:AC
| B 2 BC.

| E"SO AC 0 BC. d’-f‘-'} ; dl;in,
§ seR3 LR ERY R RIRAN RIS EERCAEE da
Adeoque friangulumxanc et
;mﬁﬂtm Q_ademfacien. oDan
um, . Sy Yot 2

A "':""""":’“:
.'141. ‘e _if.d(a'i.‘ LA SR SRS SR N -

f‘)
B4



40 - Eucri DI 2
~+ Prorosatro. M.
tobs Ad datum puntium ed date

TS eiet BU xqmdem reE?zmz AF
f(m:rd‘ l’,-’-"i . \ .»; ,.' ’-

i
S

CONSTRU‘C’TIO

1. Ducatur a. (.Lad A rc&a
P&a; 2CA.{, w2 O

PrL . g, SupchA"ﬁattmngnlum

zquilaterumi: CDA.co7o .2

s - 3 -Censta G radiaCBy dc-r

¢ Po.3. feribe ¢ circulum.

arot.2. 4 Latus DC ¢ produc ufque
"~ ad Circumferentiam in E.

seot3. 5 Centro D radio DE ¢ de-

" feribe arcum circuli EF.
S 6. Dg._

QT




Lrwer PRI1Mus. Gy .

6. Denique latus DA £ pro. fm 2

ducufque ad iftum arcum in F. :
Dico lmeam AF cfle zqua..

lem datz BC.

. st
-DEMON&TR&TIO. |
g (DF 2 DE. g | 8Dl

DA » DC. h. b Det
AF :D 'C‘E- 'ic iAx a3,
Atqui BC » CE. k , © kDef1y,

Ergo AF  BC.l QE.F. !

B Pro-



43 Eucripie
st 3 PrROPOsivrO. Il

| Datis duabus relis inaqua-
libus A €9 "BC ; de majori BCmi-
nori A equalem remm “BE de-

frahere.

\

CONSTUCTIO.

1. Ad linez CB extremitatem
¢ 1 B, fub quolibet angulo * pono
_ ream BD zqualem minori A.

prot.;. 3. Centro B radio BD bde-
fcribo arcum circuli, fecantem re-

&am CB in E.

* Dico lineam BE efle zqua-

lcm ipfi A.

De-




ﬂ: BER PrRIMuUs. 33
DE_MONSTRATIO.
, ¢Quia funt .
BE © BDc. radii ejuf- P
dem circuli.

AtquiA » BDd 4Per con-
- ftru&ionem,

Ergo BE » A.d. QE.F, i&=a

-~

Ea o Pros



Thaor, I. "
. ‘ l

“ABC, ira ut punctum E cadat

&4 Ewucrrpis. -~

Prorositio. IV. |

Si in triangulis ABC. DEF,
sinum latus A'B, uniDE: ¢
alterum AC alters DF (3t aquas
le; wt & angali A. D sflis la=

. teribus contens: fint aquales: E-

yir q‘uog’uc bafis "BC equalis BF ,

angulus B angulo €: ut ¢ (0

ipfi Fi €t triangulum ABC «-
quale triangulo DEF.

: A D ‘
DEMONSTRATIO.

Concipiamus = Triangulum -

DEF fuperimpont triangulo

, jn

I S




¥

l

A

. A
-

D
-

- Liszg Prrmus. 44
in B, & latus ED fuper BA;
quando pyn&um D . przcife ca-
detin A, ‘quia latera AB & DE
dantur.@qualia.a -

" Deinde latus DF cadet faper

ponuntur zquales. 2 o
Denique pun&um F neceffa-
rio cadet in C, quia latera AC.
DF funt zqualia. a
Ergo pun&tum E idem erit
cum B; & F cum C. Ergo li-

. AC , quia anguli BAC. EDF .

aAx 8,

nea EF congruet cum AC, a- -

deoque ipfi erit zqualis : &

omnes anguli congruent, ut & -
tota triangula: quarcilla funcz-

qualia. 2
Q. E. D.



46 "EucLIDIS
ProrosiT10. V:

- weors Tfofeelis Trianguli ArC qui ad
bafin funt anguls ABC, ACB in-

ter f¢ fant equales,
A
B D C
PREZPARATIO.

Per ptolS: 9 fequentem (quz
ab-hac non dependet) angulum
- ﬁiA)C divide bifariam re&ta linea

— e

T '~ DEs




Lissr PRIMuUS. 25
DEMONSTATIO.

InTriangulis ADB. ADC."
i Latus AB » AC. per ipfum

" triangulum.
Latus AD, utrique commune a-
deoque fibiipfizquale. -
Apgulus BAD 0 CAD per can-
. ftrru&tionem.,

Ergo angulus ABD AGD.
s QED. : 141

COROLLARIUM L

- Omne triangulum zquilaterum
eft zquiangulum.’

COROLLARIUM IL

Siia triangulo Ifofcele vel zquilatcro; S
ABC, linea AD bifecetangulum A, il-
1a etiam oppofitam latus BC bifariam di-
videt; ut& ipfi BC perpendicularis erit.

Pro-



48 - EucrLipps -

Theor. 3. PRoroOsiTIO VI

-8i trianguli 4BC,
duo anguli ABC, ACB.
inter (e aquales fuerint;
N baters aqualibus angulis
B - oppofits AB. AC.etiam
" inter fe erunt aqualia.

"DEMONSTRATIO.

3 Autelt AB < AC.
§ Aueclt AB > AC,
Aateft AB 0  AC.

AN

Ponatur AB <« AC,

. Abfcindatur DB 0 AC, tumdu&a

DC. eritin A lisDBC. ACB.
Latus "DB 0 AC. per conftru&@:
BC 0 BC. feucommune.

: 1 AngulusDBC 0 ACB.

Ergo erita A lum DBC 2 Alo
ACB, fc; pars & toturg. Quodeft ab-
furdum; adeoque nop Pqtcﬁ ¢fle AB <

AC,
Pos




&
it

L 1BER PRIMuUs. 3y
Ponatur deinde AB > AC.

Nec hoc pofle effe eodem
modo probatur ab AC ab-
{cindendo partem aequalcm
lateri AB .

Adcoquc cum ncqucateﬂ'e
AB < AC.
, Nec AB > AC.
Neceflario erit AB » AC.

s

SCHOLIUM.

Non mius forfan quibuf-
dam arridebit demonftratio -
.quam inverfo parumper pro-
pofiti itionum ordine hoc modo
proponemus. \

>

'G - Prx-



"y  Eucpipie l

A

B D C

A

PR EPARATIO,

Angﬁlum BA(, ut ante
divide bifariam reta 4D,

. DEMONSTRATIO:
Intriangulis ADB.ADC,
Latus AD utrique commune
{ibi ipG eft zquale.
Angulps B x C, per propofi~
. tionem. | /
Angulus BAD  CAD per
‘gonftructionem,
. 3 Er‘go




Liszr PRIMus 41 ‘

Ergq per 26 fequentem
- {quz ab hac non depender)..
Latus 4B a'o'/AC.. Q. E.D.

COROLLARIUM.

Omne Triangulum 2qui-
angulum eft zquilaterum,

~

G 2 Pros



52 . Evucripis

Prorositio. VIL

. Theonk Si 4 linee oAB extremita~
tibus A. B. ad datum aliquod
puniium C dule fuerint dwe
Lnee AC. ‘BC. extra illud pun-
ctum ( nullum datur aliud pun-
Sum, ad quod ab A & B due
linee poffint duci , que jam du-
&is liness AC. 'B[’ [int aeqmzles

c, D

De:




Lisz® Primus. 43
DEMONSTRATIO,

Si tale pun&tum contendar Ad-
verfarius dari pofle : dabitur vel
extra vel intra triangulam ABC,
ve} in alterutro laterum.

Ponatur extra triangulum in D,
Du@&i CD. erit in triangulo

ACD -
Latus AC. 0 AD: juxta Ad-
verfarium. .

“Ergoangulus ACD0.,ADC; .41
qui cademlitera O infigniantur.
Deinde in tiiangulo BCD.
Latus BC 2 BD. iterum juxta
Ady. S ‘

Ergoangulus BCD x , BDC
qui eadem litera P notentur.
Jam angulus O, a parte fini-
fira eit major anguloP, adextra
vero minor; quodeft ab[urdgAm.' -
AR M T



$4 EucrLiprs.:
_* Atqui cadem -demonfiratio
obtinet in omnibus pun&ls €xtra
triangulum.
Ergo nullum omnino extra
triangulum datur talc pun&tum.

‘Ponatur intra triangulum in D,

C

A N

A /Latus AC 0 AD> juxta - Ad.
\LatusBC 0 BD.verfarium.

Ergo AC ..]_CB 0 AD DE
contra fequentem propof. . quz ab
hacnon dependet. -
: ’ .
Cum jam eadem demonftra-
tionis .




Lrssk Pr1Mus: R'ij
tiopis forma applicari poﬂit o-

mnibus punétis intra triangulum
ABC.

Sequitur nullum tale pun€um . -

intra xllud dari.

Pouatur in alterutro laterum
AC. BC.

Nec ibi illud pun&tum potet
inveniri , quia tum pars foret,
2qualis fuo toticontra AX.9.

Ergo univerfim concludimus
extra pun&tum C nullum omni-
no aliud dari pofle, ad quod due
linez zqualesipfis AC, BC duci

gucant Q E. D..

vG's . | Pre-



- $6 'Euc'ﬂ IDISE :
~Prorositio VIII..

St duo tmmgula AB[ DEF
Theot. 5. Juo-latera AB. AC. duobus la-
teribus DE. DF. equalia ba-
beant, alterum alteri: vt -&5
bafin BC equalems bafi EF. llla
etiam angulum A 4ngu/o D e-
gualems habebunt ,  fub ¢qu4/t-
bus reétis contentum.

o A 2 » &
DeEMONSTRATIO.

Triangulum ABC fupcr_
ponaturipli DEF, ita utba-
ﬁs BC congruatbaﬁ EF, tum

pun-

«




. zquales. .

~ Liser Primus. gr
punctam A cadet in D. &
latera AB. AC congruent la-
teribus DE. EF. item angu= "
lus BAC congruet angulo
EDF. Ergo *erunt anguli®#®*

Quod fi vero Advérfarius

contendat punétum A cadere
extra D; tum fequeretur ex-
tra punStum D, dari aliud

- puntum, ad quod abextre-

mitatibus E. F. linez duz pof-
fent duci quz ipfis ED. FD
jam duo&is eflent zquales:. -
quod eft abfurdum, . * 4%



T

58 . Emcripis»:..
ProrosiTro I‘X ’

Yob. £  Datum angulumyedilincum BAC Infa-
Yiam fmrc. '

"CONSTRUCTIO. -
: 1. Ex lateribps 4B 5 AC abfcmdc
» 3L & partes a:quales AD. AE. :
bl - 2. Super du@a DE conftitue btmn-
' .gulum zquilaterom DEF. .~ ;i
- 3 Ducreétam 4F. ‘
Dico illam bnfamm dxvxdere angu-

lum BAC.. .

DEMONSTRATIO

InTriangulis ADF AEF. -
Latus AD D A4E )per conftruQio-
" Latus DF 0 EF - fnem: ,
Latus AF 0 AF, quiautrique com-
mune.

el

~ Frgoangulus DAF DSEAF, Q. E P




Liszr PriMus. ¢y
COROLLARIUM,
Hinc patet methodus datum angulum
Jesindi in aquaies angules 4. 8 16, etc,
fingulas nimirum partes .iserum lnfamm
dividensdo.

SCHO ﬁl U M,
Poteft autem propn?mm.c conflructio hoe
modo in compendium rédigi.
1. In latersbus AB. .46;3 fume aquales

AD. AE.
11, Centris D (r E,. quohbammqur 14~

 dio deferibe duos arcis fe interfecantesin Fo

Quofacto rea AF argulum BAC bifecabit.




!xobl. s

arnk

b 9. I

6o "Eucriprs.: : . /
ProrostiTio X. -
Datemretiam terwmatm GH
btﬁzr:m Jecare:

N,

' CONSTRUCTIO.
1, Supcr data GH conftitue » trian-

gulum zquilarerum GAH,
2. Angulum A divldc blfanam b re-

&a AF.
Dico illam lineam GH dmderc bi-

fariam,

DEMONSTRATIO

“In Tmnguhs AlIG. AIH :
Laes GA X HA. per conftru-

&wnem.
. Latus




_Liszr Pz 1MuUs. 61
Latus A1 0 Al, feu utrigue com-

muze,
- -Angulus GAI 0 HAL per con~
ﬁru&tonem. . ,

Ergo ¢ Bafis GI 0 IH: adeoque linea ¢ 4L
GH fe&adtb:famm Q: E. F.

SCOLIUM.

e Huju: ope-
P i Y rationis” etiam
tale eft compen-
dium.

Centris G &
H , equali ra-
. - dioutringue de-
| foribantur arens
E e imerfecantes

G o I H in A (y‘J;'.
’ 1 . Tum - 1e8a
: " AFs  Dbifecabis
redamGH in I, .

\ e Notandum e-
*, . . L
b . tiampro fequen~
TP ti  propofitione
veltam AF effe

perpendicslarem ipfi GH ex punéo dato r
armnqtu excitatam.
: H 3 - Pre-



- 62 BucrLipis:
| Prorositio XL
vl 6. DatarelsDE & puntto linea
dato perpendicularem 1 Aexcitare.
i ki".,'i"i.-‘“’ N -

CONSTRUCTE 0.
el 1A pin&s 1 utrinque ﬁxmc * partes -
‘ ioter fe zquales ID. IE,
brl 2, Supertota DE conflitae bmamgu
lum zqull‘atérum DAE. g
~ 3 Duc reGam Al .
" Dico illam- eﬂ'o— Perpendtmhffm

qnzﬁtam

DEMONSTRATIO
, In ttiangalis AID, AIE, :
Latns AD 0 AE.\ per ?onﬁru&lo-
Laris 1D 0 1IE. >ncm‘ .
Lates A¥ :D Al R

as L Ergo Angalus AID 2 AIE Adco_-‘
et 1o Que Aleftquainab ferpcﬁdtcnlam M

‘ ‘ Q. E P
4 . P R O*




a,

Lisex-PriMus 6
'Prorossy o XIL

S ’ \ - Ex dato puntlo A V%
'@/ & “extra lincam'DE , ad

o zp/am lineam. perpen-

j ; ; ;dl{ﬂl.ﬂ."_f.m ducere.

- F
\
CONSTRUCTIO.

1. Centro A taliradio defcribe a cir- 4 pott. 5.
culfim ut re®am dagam fecet in duobus -
pun&m D.E. )

-2, DucbreQas aD. 4E. b Poft. 1,

3. Linedam DE ¢ dmde bifariam in ¢ ro. L

"pun&oI N

Dico duim Al e(Tc cxuz(' itam per-
Pendxculamm. - :

DEMONSTRATIG’

In Tnanguhs AlID. AIE. ‘
L#us AD 0. AE. quia funtradii e;uf-
; dem cipculi,
Y.atus 1D :I) 1E. per conﬁru&nonem.
- Latus AT AL~ =~

e

A Ergo angulus AID D 4AIE, Ergo AI is1

cﬂ quafita ¢ perpendicularis, QPF; F, ¢ Defxor



64 Eucripis '
Prorositro. XIII.~
s (wm rila bnea EB fupra
restam (D confiflens ,” angulos
acit: awt duos reflos aut duo-
- bus reGlis equales efficier.

_A_‘ )
i
/:72 o
¢cC B D
DEMONSTRATIO. -

Re@aEB cum DCautfa-
citutrimque 2quales, adeo-
" wpefro. ?uc * duos reGtos; aut non

acit,




LxBER Pr1IMuUS 65,
" Sioon facit, ex punéto B ex-

citetur pcrpcndxcularls BA:bur

eruntque duo apguli O & P

A+ Q finguli reci adeoque
O-P-+QO2R..

Atqui ang:" S» O +-P.

Ergo S + Q o zRe&ns.
‘ Qbod E. D,

v \



66 Eueifpisiii
DR 6ip’cﬁs‘>'1"'f’i" o. XiV:.
meory. . 8i ad alicujus refte AC pun.’
‘ftum Cduerecte ‘DC.CEnonad
éafdem partes duile angulas' qup-
[unt deinceps O &S duobus-rettis
aquales fecerint . in direllum ¢-
runt ifie rete, hoc eff DCE ‘erit
unareiia linea.

DEMONSTRATIO.

Si Adverfarius conténdat lineam CE
cum CD non facere unam lineam re-
&am’, .utique aliam affignare nobis de-
bet; illa autem affignabitur.vel fuprali-
neam CEvelinfraillam, ’

Sit primo fupra CE, ut CF.
oy Jam anguli (?._}_ PO 2Reftis.
' - JUxta




- to utrinque angulo Q remanet bP'YS.

- CE, quz cum CD faciat lineam reGam,

/ : T ) . i
Liper PR IMus. . 67

. justa Adverfarium.
Arquignguli O 'S 20 2 R, perpro-
- pofitionems v v

A Ergoﬂ O —-].. POO -]—-5. Etdem- FPTREN

Pars & totum quedelt abfurdum <. cazq.
Er eadem demonftratio habet locumin

~ omnibus lineis quz poflunt duci {upra

CE. Ergo nulla poteft duci hineafupra -

Sit deindeinfra CE. ut CG. L
Tum anguli O - T 2 Rediis, jux-
ta Adverferiog.
Atqui ©  O-1.8 =R, per pro-
. ..“pofitionem, \‘,..,‘

Ergod O T 0 O-1-S. Etablato dac s
utrinque angulo O remanet T 0 S, To- ,
tum & Pars. qued < cftablurdum., cAxg. '

Etcuin eademi démenftrationis forma '
obtineat in omnibus lineis quz poffint ~

- dueimfraCE : fequituretiam nullamin-

fia CE pofle duci. quz.cum CD facitli-

P AT
‘neam re@am. Unde concfudendum erit

* ipfamlineam CE cum CD facere reCtam

DCE. Q. E.D. ~ =~
RS F R - T

Vi

bAx 1. - .



a8 EucLipis
Prorositio. XV. |
' Sidurreite AB.CD Je invi-
cem [ecent , angulos ad verticems €

. oppo[' Gtos , [eilicet E ¢ ‘P equa-
les inter fe faciens. .

Theor. 8.

DEMONSTRATIO.

" Anguli E4+Ow 2R.
Y Angulip O ZR}

basr Ergo® E 4 O P,+ 0. .
ablato utrimque O.

E» P

€A )
Co- -




.

’
bt

Liper PR1Mus. 69
COROLLARIUM. L -

" Duz reétzfecantesfe mu-
tuo ad punétum interfeétio-

nis quatuor angulos . faciunt
quatuor rectis xqualcs

COROLLARIUM. II.

Omnes angulitirca idem
punétuni” con{htun xqualcs
funt quatuor reétis.

-
u

I 3' Pro-



.70 . EucLipis.
. } g
- ProrosrTio. XVTI.

Theot. . Trianguli A'BC wno latef'e !
Bed produtto in E', externus |
“angulus EAC utroliber interno
& oppofizo C vel B major eff.

PRAEAPARATIO,

" ol 1. Latus AC bifeceturin F.-
;Poﬁ.x 2. Du&a BF producatur bin

G, utBFfito FG,
3. Ducatur AG‘ ‘
DEM ONS,’TVRATAIO.
Jamin triangulis BFC- AFG.
. La-

[N




LIBI&”P'R.IM'US 77
Latus. ABF 0 FG\ Percon-

| Latus CF ' AF/truftio.-
nem,

d Angulus BFC » AFG. per 15. I T

Ergo ang. FCB B FAG per4. r.

‘ Atqm totahs EAC externus)
‘major FAG.
- Ergo idem EAC etiam major
FCB.1.C.
Eodem modo bifecando latus
AB procedatur , . & probabirur.
‘angulum externum DAB majorem
cﬂ'eangulo ABC. .
Atqui angulus DAB o EAC.
' rs. I,
Ergo EAC etiam eft major'
3 quam ABC TB s
" : (LE D



7+ - EucLrois:.
o Paorosx:r'xo'.:, XVIL
oo Trianguli ABC duo a:;tgu‘l::' B.
T el alii quilibet , quocungue.

modo fimul fumpti , duobus re-
Etis funt minoves,” |

D C
' DEMONSTRATIO.
,  Produ&b latere BC in D.
ol DuoanguliO-+-T 02R.13.L
1 Atqui O < B. 16. 1.
Ergo BA-T> zRe. -

Simili modo demonftratur -
co an-




i

acuti. i

Liser Pr1IMus. };
angulos A -~ T efle minotes
few > duobusRedtis.
'COROLLARIUM. L.
~In omai triangulo cujus u~

aus angulus fuerit rectus vel

obrufus, reliqui funt acuti.

COROLLARIUM IL

Omnes anguli trianguli
zquilateri; & trianguli Ifo-
fcelis anguli {uprabafim funt



oo SRS

T4 EucrLipis
"'B.RO POSITIO. XVIIL

oet:  Omnis Triguguli #BC maxi=
" mo lateri A" opponstur maxi-
. IS angulm ABC

DEMONSTRAT‘O

Angulus ABC eft <C.

A majori latere AC abfcinda-

tur AD 0 AB.
51 Ergoangulus ABDOP. 2
bis L. Atqui P < C.°




Liser Prr1Mus. 75
Adeoque totahs ABC enl:
-~ muffo € C.

Angulm ABC clt < A.

A maximo latere AC abfcinda»
tur CE 0 CB.
Entqueangulus EBC 0, <51
TAtqui O < A4 46l

Ergo EBC"‘ < A.

Ergo totalig ABC eric. multo -

<A .-
~ Undejam pater angulum ABC
cﬂeommum maximum. Q_ED

Kz °  Pros



46 Eucripni1s
/7. .
Prorositio. XIX.
o Inomni n"iangulo;{BC maximo
. angulo B opponitur latus ‘miki-
mum AC. "

DEMONSTRATIO;

Autlatus AC el 0 AB. |
Aut AC » AB.
Aut AC < AB.

~ Si Adverfarius ponat AC £
a2 AB, erit 2angulus B C, quod
elt contra hypothefin,

. Si




=

~ LieEr Primus. 77

Si verodicat efle AC > AB.
- erit bangulus B & C: quod ®* &
" jterum eft contra hypothcl‘ n.

Ergo fcqmtur latus AC cﬂ'e <

AB.

Eodem modo demontftratur
AC effe < BC.

Ergo abfolute latus AC eft
maximum, /QE D.

K3 Pro



13.

78 EucLIpIs
. P'kopp's‘ff;o. XX.
Teo.  Trianguls AB( duo latera fedl-
"e4B. AC.. ant alo quccungue
modo fimul [umpta reliquo T['

jmzt majam. \

PREAPARATIO.

- 1. Laws AC producatur in D ut f t
"AD D AB.
2. Ducatur DB,

DEMONSTRATIO.

In Triangulo DAB. latus AD. 20
AB per conftruét.

Ergoangulus ABD O D. -

Arquiangulus CBD < ABD. ‘

Ergo angulus CBD ctiam < D. .

" Adeo-




Lisgr PriMps. 79

Adeoque latus DC hoc eft duo la-
tera BA —}. AC. funt 2 majora tertio # 19.1.
laere BC. = Q, E. D,

SCHOLIUM

Propofitionis hujus veritas immedidte
fuitex Archimedza linez Re@z defini-
tione; Ad oculum enim patet viam per
quam lineafra@a BAC a B ad C du&a
eft diverfam effe, a via lmcazBC, quz
ftatvitur re@a, -

Ergolinearetta BC eft omnium mi-
nima, quz a B ad C poteft duci.

Adeoque etiam linea reGta BC erit >
linea fra&ta BAC,

Q. E. D.

"~ Pro.



¢

a20.L
\b Ax. 4.

¢ 30 L

8o - EucL®DIS

P ro Pos 1T10 XX{I.

‘Sia terminis unius laterss “BC
intra triangulum Jungantur due
refte BD. (D:he Idtem’zw tri-
anguli BA. AC munores qmdem

erunt”; majorem vero angulum .
BDC. contincbunt. ‘

DEMONSTRATIO.

Pars L
Produ®a BD in E. erit in trxangulo

~ BAE.

BA |- AE < BE.
J‘( T EC » EC.

BA -}~ AC < BE.LEC.

Deinde in Triangulo DEC.
}DE ~~ EC < DC.*
IBD 0 BD.

. BE




nt

R 5

Liser Primus. $

BE - EC <BD--DC. adar g’
‘Atqui fupra BA |- AC < BE

- EC.

Ergo BA -}- AC multo

H be

“v

. pA'x's 1L.-

< BD

. Exteraus anoulus ’BDC < DEC

interno,

e 16 1.

AtqulangulusDEC <Amterno.f f16.1.

ms——

Ergo angulus BDCmulto < A
QED.



B2 "EUcLIDI1S
"~ Al DEMONSTRATIO,

-

PARS I. Dacre&amADO.
Intriang. ADC ang- R < Q. 1
Intriang. ADB ang. D- < P. .

Ergo per 19. I,
Latus AC <« DC. } A
Latas BA < BD.

— —

LateraBA —— AR $BD—~DC.
. Quod autem angulusR fit < Qficpatet. Pro+
) ducatar AO in E, ut fiat CE gCA. Triang,
1 ACEet Hofceles. Ergaang. Q X E 4 Atquiex]
85-%  ternus R <interno'E ErgoR < Q. Similitgy

bi6L  probawrefle D <P, 7

PARS 2
© . \AgS <P

B6LE fang:T S Q ¢ ,
Ergo




Bl L Py
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08 —~ T & P—=Q,
-'firochDc <gEQ

Vel aliter boc mods,
Parsl _
Det Atchimedzam re& 2 lines defini-
tionem linea BOC eft omniui brevifK-
ma, quzaB ducipoffunt 2d C. Ergofi
aB ad C per aliam viam ducatut linea five
ipcurvatafive fra@a, t BA€ ; vel BDC,
neceflarioilla viaerit majo?. Patet autem
ad oculum quo punQGum fraltionis ma-
gis a linea BEC recedat ;. €o viam per
quam ifta}inea.ptocedet effe gtiam fongio- .
tem, adeoque etiam lineam effe majorem.
Atqui pun&um fra&ionis A magisali-
nea BOC recedit quam D Ergo lined

o

- BAC eritmajor lineaBDC,

p ARS IL
Der ptopofit 32. 1. (qu ab hac noti
, P dependet.) s
Omnes angli triang. DBC 1) A
ewnjbus ang, trian. ABC. S
Atquiang. DBC --DCB ?! ‘

. ang. ABC-}- ACB.

Reﬁm_eﬁi{anggl;is BDC <BAC.
R ' Pro-



84 EUCLIDI!S L ‘
Proros 1TV o XXII.
Ex dai_i; t'fibt): veitis oA, B.
C. . quarwm due quxlz'bet tertia
Junt majores trianghlam con-
fhituere, . EER

1

Probl. 8.

D FL. Ke x

- CONSTRUCTIO,

" 1n iofinita linea DH,
lmcxsdatls A.B.C. {ume -
quales DF. FG GH.

2. Centro F & radio FD

~ deferibe CirculumDI, & cen-
tro G radio GH circulum HI.
3- Ex/puncto interfectio-

nis [ , ducanturre&tz IF. IG.
Dice




Liser PrR1iMus. 8¢

Dico FIG «fle m.mgulum
quaa(:tum. |

3

¥G » B. . |fruio- :
Gl » "GHJ) C. nem.  bDefagy
Q E. F
‘ L; o ome

"DEMONSTRATTO.

FI » *DF » A\

“Per con- s



-8dl EucrLipis
PROPOSITIO XXIIf.

. " Ad date vefle AB punctum
C an alo rectilines DEF Aquas
" bem GCB qﬁcere

. In re&is EH. EI {time
leo puncta D. F. illaqué jun-
ge rc&a linea DE.

¢nt 2, Tum *hatad punQum
C triangulum GCB, habens
latera zqualia lateribus trian-
guli EDF. :

Dico angulum GCBef-
fe zqualemiph DEF.
S . De-
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‘DEMONSTRATIO.

In triangulis GCB, DEF.

Latus GC o DE _ Pﬂ' con-
Latus CB y EF)&; &io- -
LatusBG 0 FD/nem.

Ergo hamg',gl;lus GCB® DEEF, 5.
P Q‘\,E' .F!

Prow



88 - ‘BucrLip1is

Prorositro.. XXIV.

Thoss 8§ duo triangula BAC. BAD
duo_latera BA. A( duobus BA

AD equalia habuerine. akersm

* alters unum vero triangulum ha-
 beat angulum iftis lazeribus con-
C tmmm'v; BAC majorem  alrero .
BAD ; habebit quoque bafin

B( majorem bafi ‘BD,

 PREPARATIO.
1, Centro A per C dcfcribe

~ cirs




Liser Primus. 89

circulum, is tranfibit pch, cum

AC. AD ponuntur zquales: Et
.BCcadlt fupra D. ;

. Duecatur rc_&a DC.

DEMONSTRATIO.

In Triangalo ADC.latus AD
ponitur zquale AC. ergo angu-
lus- - S Q.

Atqui S < O,
Ergo Q < O.

-

Adeoque T multo <O,

3

D

Quare cum in triahgu!o BCD _

~angulus T (ic < O eric latus feu

Balis BC major ’baf BD..
, QE.D.

, 8 39. I.

s

M Pro-



90  Eucripois -

PROPOSITIO xxv.

Theoi S duo triangwls ABC. DEF
" duo latera AB. AC duobus late-
ribus DE. DF equalia babue-
rint alterum alters; wnum vero
triangulum babeat bafin BCma-
jorem altera EF : habebit quoque
| angwlum Amajorem D.

, ? », .
oL 3 c .:X 4 v

DEMONSTRATIO.

Siangulus A non fit <« D.
Eritvel A © D. '

velA > D.

-c.2 D . St




]

;
|

Lisegr PrRIiMus. o1

Si fit A »D, erit bafis

-2BC  EF. contra hypotbc- i

fin.

Si vero A > D erit *ba- b1
{is BC > EF. iterum contra
hyp.

Adeoque E:qultur clle angu- -
lum A <D.

A Q. E..‘ D,

e
~N

M2  Pro:-
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Theor.
17. -

PROPOSITIO XXVL
i duo triangula dues angulos duobus an-

' gulis equaleshabueriut , alterum alteri , &

unum latus unt lateri equale , five quod ad -

. -jacet aqualibus angulis, (ive quod ani aqua-

a4l

bAx L

¢ Ax. 9.

Lium angulorum fubtenditar 3 1lla & reliqua.
latera reliquis lateribus equalia habebunt
alternm alieri, & reliquum angulum, reli-

quo angulo.

» A . p
, F B C E 'GF
DEMONSTRATIO, .
In Triangulis ABC. DEF fintenguli B.E: ut &
G, F, zquales.
Sitque primo BC J0 ER, {c: latera adjacentia.

siDEnonfit Dipfi AB; it DE <«¢ AB, &
abicindatur EG Q0 A B, & ducatur GF.

Tum eritin Triangalis GEF, ABC.
Latus GE Q0 AB perconttru&tionem.
Angulus E 0 B | Per propofi-
Latus EF Q0 BC 'tionem.

Ergoa angulusGFE J0 ACB,
Atquiangulus DFE 30 ACB per propofitionem.

-Ergo bangulus GFE 0 DFE, pars & to-
tum, quodcftcabiprdum. . :

Ergo




1

Liser PrR1Mus. 93"

i Ergo non poteftele DE < AB,
 Eteodem modo probatur DE non pofic efle
- mineshatere AB:
Ergo DE 30 AB, adeoque triangula ABC,

zqualia, .

Sinon fit EF 0 BC, fit EF < BC, &

3 Sitdeinde AB m DE, fcilicet latc_ra oppof ita,
¥ abfcindatur EG 20 Bc, 'ducgturquc DG.

8 o .

' Tum eritin triangulis ABC, DEG.

Laws AB O DE ’ per propofitionem,

) Angulus B 0 E
\ Laus BC 0 EG per copﬁ'ru&.
I :
~\ Ergo dAngi:lus ACB O DGE.
=, Atqui angulus ACB 20 DFE per propofi-
6 tionem,
b '
I~

. dum, cumDGEﬁtcxtcrnus, qui mtcrmDFE
f_ majoreft ¢

I

Ergononpotcﬁcfrc EF < BC. '
” Eodem modo probabitur non poffe effe
« EF > BC

Unde fequitur effe EF QDBC Adeoqus in
wringulis ABC, DEF omnia per 4 effe zcg’a ia.

g M3 Pro-

DEF fe tsbept )qxta 4- Et omniarcliqua funt

d4l

Ergo angolus DGE 20 DFE, quod eft abfur-

e16. 1.



\\

o4 - EucrLiprs.

ProrosiT1 0 XXVII.

o SE in duas relas. AB. CD

¥ yefta EF incidens angulos aber-

ws P. R equales faciat ;
e erunt smer fe pamllelx

'DEMONSTRATIO.
Si non fint parallelx > coin-
dent




Liser PriMus. o5
cidentputain’l, & fiet trian-
gulum GIH. |

Tum ¢ritangulis externus -
P < Rintérno., ~ a6
_Atqui per propof angulus
PO R -
. Qux doo fimul vera effe.
abfurdum eft. Ergo linez
non conciirrent; adcoquc funt
parallelz. |

Pxo-:



-

96 . Eucri DI
"ProPOS1TIO "XX'VIH'.’ |
e S in duas recias. eA‘B (D |

' . pefda -EF incidens ﬁzcmt exter- |
num zmgu/um 0 aqmtl‘m nterno

€5 ad eafdem partes oppof o+
Aut fi faciat duos internos ¢ I
ad eafdem partes P, Q. fimul .
¢quale.r duobus reo’t'zs p4mllel¢
erunt inter [ refle dﬂ? C‘D.

2
NG
g\t
I-l\
\F

DE-
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DEMONSTRATIO.

PARSIL

Angulus T 0 O, | a xg;l.
Atqux Q 0 O per proPoﬁtxonem. '

Ergo T 0 Qb bAx 1.
Adeoquc linez AB CD. f{unt pa-
rallele, © c27. L
PARS IL
Anguli OL_P 20 2 Re&is.d dr3. L

Atqui Q1P X 2 Reéiis per Prop.

Ergoeo-—]— PO Q -1~ P. demto cArlL
utrinque ,IL /

. O0nd,

Ergo per partem. prlmam hujus tines"
. AB, CD funt parallél.*

f e Q.E,D,_ ,




ITheor.

20.

. 98 - Eucriprs:

ProrostTiO XX[X.'

8¢ in relias pamllelas 4B..
'CD re6ta EF mcza’zzt

. Alterns 4ngul:
ter /é erunt aquales.
2. EAtem'u: G erit apml:s

. 4 _ -

. interno 65 ad mfdem partes ope

Po/‘ to R.

. Duo interni ¢ ad eaf-

dem partes T. R. fimul ernnt

xqzm/cs duobus rells.

5
\F,

De.

o RS
Lo [
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DEMONSTRATIO.
PARS I \

. Siangulus Tnon fic Q,
erit vel major vel minor.

Ponatur T < Q.\, .
PP )A

Erie* TP <Q.+p.-‘ \’nA.x.q.‘.
Atqui TP 0 °2Redis. su.n

' ErgoQ--P > 2 Redis:
adeoque linex AB. CD non
funt “parallelz: quod eft con- A .

“tra hyposheﬁn |

N 2  Dein-
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Deinde ponatur T > £
- feu® <T. >
R.  R.

-~

| S-4+-R < TR,
a5 1 ~Atqui @ --R® 2 Red&is. ¢

Ergo T+ R > 2Rectis

adeoque duz linez ° AB CcD
aon

¢ Az 11,




]

j

LiserR PrIMus.
non {unt parallcl:e quod ite-

9.D.E.

N 3

Pro-

101

rum eft contra Hypothefin,
Ergo eft angulus. T 0 9.
o .nga’ €, D.
. PARS IL.
‘11—'—@02 Redts. i
S(Ergo G- | %‘zRﬂ:QB:Azn ,
thI Q tegle;.w‘
,Ergo G oR. . iAo
P ARS IL
G-—‘—-TCX)ZRC&IS koo ksl
Atqui G DR, 1 Per ar:
E rgo R+ T ®2Redtis.



102 - EKEucLip1is \

‘PROPOSlTld XXX

e St due refie AB. CD., fint
w parallle ad eandem EF ; Hle
- erunt quogue inter [¢ parallela.

- A »
| : E OIX;; A
- ' C—

DEMONS TRATIO.

Ducatur per tres datas re-
¢tas hnca GK

- Aa.
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Angulus O ®p,? proprer .
parallelas AB. EF.

Angulus @ © Pp. *propter -
patallclas CD.EF.

A

Ergo ang. 0 Qalterm
Adeoque AB. CD hmt inter °**
- {e parallcla:. .

’P&ov.‘



104 EucLipis.
Prorositro. XXXT.

Prob.1o.  Per datum‘ pmé‘z’um G du-
cere lineam AB, que .date CD
fi¢ parallela. ' ‘

' CONSTRUCTIO.

1. Ex pun&o G ad datam
CD ducreétam GH{ub quo-
libet angulo GHC.
2. Ad linez GH punctum
+5 1.G fac *angulum HGBzqua-
* . lem angulo GHC,

Dico




LrseR PrR1iMus. ‘195

"Dico BG produ@am effe
ipl €D parallelam. -

- DEMONSTRATIO.

Anguli alterni GH( HGB
fune azquales per conftructios
nem. Ergo "linex e4B. CD. bay.L

{unt parallclx. | j_' )

Q@ Pre;



;qs -1 -BudLipes
- ProPostrTio XXXII
Theseas, L riangali ABC uno latere
‘ B[’ praduﬁ?o m E.
V. Externds 4ngulm S duo-
bus internis ¢ op[:a/im eA < B.
qualzs eff.. :
- .o 2. T rumgult 2res Mguh A
" B.O. Somul Jumpti duobss re-
Eis equales funt. .'




L1 an-Px'rM"hs t'ozl |

D E M ONSTRATIO.
p AR S :l LY
Dudi tc&a CcD parallela ldteﬂ BA
’ erit,
Angulus P0,A, alterao 5 proptcr 219.L
incidentem AC ¢

Angulus Q 0 b B. interno; p)-optcr b X
mcxdentcm BE

- \

A A

< ; ""4 - )_..
Ergo :mgull P ..-l_ Qhocgﬂ: totaus '
S A —-]-« Q E D ' \

r

_ P AR $ o rf,
Duoanguh 01580 zﬁe&xs, e ek
AtquiS 0 A -[~—-B per pattcm } A .

Ergo trcs anguh A _J_ B .-}-. 0 30
L 6&18

2 COROLLA‘kIuvx L
'Omnes aﬁguh unius. tnauguh funt
zquales tribus angulis’ cu]ufcunque alee-
-, rins triapgali, fmul ﬁlmma :Et quando
duo funt zqualcs ‘duobus erit & . tcuny
zquahs tertio.

O 2 - DCG'
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COROLLARIUM IL |

In triangulo lfofcele re- |
&angulo anguli ad bafinfine |

.. femire&ti. Et quadrati dia-

meter illius angulos bifariam

: !{tcat, B . _ N )

'~ .COROLLARIUM IIL
"Angulus trianguli 2quila-
teri eft una tertia duorum re-
¢torum , vel duz tertiz unius
" recti. o
~. SCHOLIUM
Omnis . figura redtilinea
dividitur in. tot triangula,
quot habet latera , demptis
duobus, &anguli triangulo-
rum conftituunt angulos fi-

‘gurx.’

R

PR " DE-
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DEMONSTRATIO.

' Intra quodtibet ;ﬁygonum- ex: gr:

" pentagonum ABCDE , f{ymatur ali--

quod pun@um F , ex quo ad fingulos
angulos ducantur reGz ; & obtinebun-
tur tot triangula quot’ figera'habet lite-
1a, adeoque hic guinquc:trfiangula, S

Com autem unumquodque triangulum
contineat duos angulos reGtos (per 32.1.)

- quinque triangnla continebunt 10 angulds

re@os; a quibus fi demantur angulire&i
quatuorcirca F pofiti (15. L) quiad figu-
ram non pertinent, 'remahebue: pro an~
gulis figurz 6 anguliredi. ‘

Cum jam duo anguli re&i continean~

tur in unotriangulo ,. 4 eruntin duobus &
sintibustriavgulis, T Uny



fi6 - Ederipis -

Unde jam concludimus peatagonum
dividi pofle in tria triangula: hoceft in
tot triangula , quot figura habet latera
dcmpns duobus . :

Quz dempritratio tmigerfalis eft pro

omnibus péfygonis ; & Tnbellzfcqucn—
tis eﬁ fundamentum

Latera 4 5 I}L[ 7
Tnang}\ 2 g lisf s
Anguhre&h |4 | 6] 8] 10
Latera  ~ | 8f 911012
Trianguli- _6| 71 8F 9] 10
Anguhre&l : {14 [16]18 [ 20

Cu;us hlc eﬁ Scnfus Frgura Ex: Gr:
6 laterdm 5- dividi poteftin 4 triangula;
&:dhus anguhotnnes vadcm 8 re&os. :

‘. .
‘-/ :
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. ProposiTro XXXIIL

Rectze AC.BD que equales & Theor
parallelas AB.CD adeafdem par-
tes confungunt,ille & ipfa 4quale: |
ﬁmt é' parallelge .

! AN
C D
- DEMONSTRATIO.

Du&a Diametro AD, in Tu- '
angulis BAD. ADC. .

Latus AB 0 CD per propo-
fitionem. '
Angulus a0 o T propter, ,, o
pa-



112 -Eu¢LIDTS .
parallclas AB. CD.
Latus AD 0-AD.

Ergo pcr 4~ omnia funtzqua-
lia, nim..
Latus © AC 0 BD.
'+ Angulus Q » S, adeoque
b L"AC &BDparallclz o |

- f’ra-
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_ PRQP‘O-S 1ti10 XXXIV.
A o |

Theot.

. . _B - ]
0 ~ Paralle.
7 ‘ ' logrammi ,

ABCD
oppofitala-
8| terad an-
{ NI guli 2qua-
C . " Dlia funt;
ipfumgue &
" ‘Dmmetro [ecatur bifariam. '

DEMONSTRATIO.

In Tnanouhs BAD. ADC.

Angulus K oOXT propter parallelas a 25.%
AB. CD

Angulus 2,S o Q_propter parallelas

B AC. BD.

Latus AD 0 AD.

Ergo per 26, omniafunt 2qualia;  fe;
Latus AB 0 CD. T
Latus BD 0 AC. '
Angulus B 0 C.

Adcoque per ‘4. Triangula BAD.

ADC inter {e funt 2qualia, »
P Pro- -

14
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P Ropbs 1 r 10. ‘XXXV.

Theor. Parallelogramma «AD. FD.’

"' fuper mdmz bafi CD & inter -
eafdem parall:las AB. CD confli-
tuta [unt xqualm ‘ )

A_X B AFES

,\,Z

' hv D C
\ A
’ C

D EMONSTR A'rlo.'

~ Tres hic occurrunt cafus, qui
‘totidem ﬁgurls exhibentur.

Ad Fxguram I.

\Latus AE 0 CD
Latus EB © CD>34' I

Ergo ‘:



:
Y
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Ergo AE a0 EB.

- Confiderentur jam duo trian*
gula EAC. BED,n quibus

Latus EAXBE.

Angulus A0 BED prbptér'

. parallelas AC.ED. .
Lacus ACED per34. I

FrgoTriang. PEAC
. Triang. BEI))A'dde.
Triang. ECD 0 ECD/

Parallelogr. EACD .o Parll
BECD.

- Ad Figusam. 1L

Latus AE © CD. |

Latus FB 0 CD. 34 &

Ergo AE FB\S !
FE

AFao EB

———

adx L -

bs L

. _Qnrc jamin Tnanguhs FAC. :

BED

P2 - La-
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. Latus FA ©BE.
. Angulus A0 BED. propter
. parallelas*AC. ED. |
Latuss ACED. pcr34. I

¢+ Ergo Tnang ‘FAC:DBED}A
~ Trap. EFCD. 0 EFCD

Parallelog. AD 0 Parall. FD. '

~ Ad Figuram 1§ 0 f

Latus AE 0 CD) I
Latus FB 0 CD.34 1

' Ergo AE © FB)A

EF. EF.
AF 0 EB. .
Quare iterum_ in tnangulxs
FAC. BED.

© Latus FA »BE
' Angulus. A 0 BED. ob
. " parallelas AC.ED. . 1
Laws AC 0 ED; pcrgg..l !
g Ergo



e g

wXa
. L i

Lisex Primus. 11y

Ergo ¢Triang FAC 0 Tri.
.- ang. BED. S
Triang.FEG 0-Tri.
~ang. FEG.

- Trapezium EACG 2 Tra. \
pezio BFGD.
Triang GCD_ GCDJ

Parallclogr A‘D 0 Parallcl ED.

Q. E. D.

Pros

) _

d4 L



118 EucrLip1s

" \ProrosiTio XXXVI,

Th-ot.

- per equalibusbajibus CE. FD, &

Parallelogramma AE. HD fa-

inter ‘eafdem parallelas AB. CD
conflituta, inter fe [unt aqualia.

A

<

 DEMONSTRATIO.

Ducantur re@z CH. EB, quz erunt

% 33.1. e zquales & parcliclz, Hoc fadto erie.

Parallelogr. AE 20 Parall EH.
Arqui Panall. HD 0 eiderr};s. 1.
Parail: EH. ‘

..

bAsL Ergo bParall, AE 20 Parall. HD.

QE D

Pro-

i,
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P_Ro:Posx'rro XXXVIL.

Triangula ACD. FCD fuper theor.
eadem bafi CD & mter eafdem ™"
parallelas AB. CD. conftituta'y -
funs inter fe zqualia.

[+ D
DEMONSTRATIO.

Du&is DE a parallcl'a ipi CA: ut& -

DB parallela CF, erit, & bss. L
, Parallelogr. b EC 0 Parallelogr, BC,

Atqui Parall. EC f'c.hﬁﬂis.ef.’t
Triangull!m ACD. I
Et Parallelogr, BC femiflis eft f 4.2 -

triangulum FCD,

Ergo ctriang, ACD 2 triang'..FCD. cAry. .
: ’ Q.E.D. -

Proes
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PROPOSITIO XXXVHL |

Thor Triangala A(E. HFD [fu-
23.
per aqualibus bafibus CE. FD.
€5 inter eafdem parallelas AB..
CD conflitnta , -inter fe [funt
 wqualia. ol

A__,CGC ¥

N

C . E . F D
.c‘;'.

DEMONSTRATIO.

syr Dugatur *EG parallela
- iphi AC & DB iph FH.
byt lum b Parall. CG © Pa-
| rall. FB.

A




LI,BIR PRIMus | 5% |

Atqm dimidium cGl

* eft Triang. ACE.

~ Et¢ dimidium FB eﬁ/; 4L
Triang. HFD.

PR

Ergo ¢ triang.. ACE mﬂwi.
triang. HED.
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. Prorositio XXXIX.

e, Si friangals AEC. DB/ '
T fne equalia , ¢ [uper cadems )1
bafi BC ¢9 ad eafdem partes
conflituta: illa erunt quoguein-  °

' ter eafdem . parallelas. Hoc eft

" AD ent parallela B[: '

!1

DEMONSTRATIO..

Si Adverfarius hoc neget. Sit AE
arallela ipfi BC ; & produ®a BD in
s ducatur re&ta EC., o
Tum Triang,  ABC0 EBC,
Atqui Triang. ABC0 DBC per
propofitionem, _
- . Er_

2137 L
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’

Ergo Triang, b EBC 30 DBC. To-bAr 1

tum & pars quod eft aburdum.
Et eadem demonfiratia obtinet in o-

+ wnibus lineis quz paoffuat duci. fupra

AD.
Quare concludendum- eft nullam li-

neam poffe duci fupra AD, qua fic i ip-
fi BC parallela.

Quod fi adverfarivs contendat lingam
AF effe parallelam BC, eadem demon-

. ftrationis forma ipfum ad abfurdum de--

ducimus; & probabimus nullam lineam
infra AD pofle duci gux ipfi BC fit
parallela, :
ErgoreGe hinc concludimus ipfam lis -
neam AD effe gmﬂd@mBC
A : Q E. D.

Qz. Pro-

cAx. g



Theoz,
30.

s 38 L

!

124 'y ~ EucLipis.

 ProOPOSIT10 XL.

Si triangula ABC DEF ﬁnz
equalia , ¢ fuper equalibus ba- .
fibus .BC. EF, € ad eafdem
partes conftituta: lllaerunt quo-
que inter ea/dem pamllelas 4D,
BEF,

DEMONSTRATIO.

Si AD juxta Adverfarium non fit pa-
rallela BF ; fit AG fupra AD du&ta,
ipfiBF parallcla & produ&a EDinG,
ducatur GF,

" Tum erit =tnang ABC 0 tnang:' '

GEF.
" Atqui idem triang. ABC 20 triang:

DEF. per Prop. ‘
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Frgo btriang. GEF 0 DEF. To-
tum & pars; quod eft cabfurdum,

Adeoque linea AG non eft parallela
BF : necullaquz fupra AD pofiet duci.
* Et eodem modo demonftratur nec
AH nec vllam aliam quz infra AD pof-

- fit duci, “efle parallelam ipfi BF.,

b Az 1.
ch-9»'

-~ 'Ergoconcludimus iterum i’pfani lineam *

AD efe parallelamBF. . Q. E. D,

3 Pres
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_ Plum trlang ACD.-

126 Eucr. IDTS

PROposn'l o XLL

E 8 parallelogmm.

- wum  AECD
communem Cumd
triangule FCD
bafin CD habus-

- rit, & in u[dem parallelis AF.

CD fuerit: parallelogrammuns o-
rit duplum trianguls, '

DEMONST.RATIO

. DuftaADerit trlang a ACD 2 tri-
ang FCD.
Atqux b parallelogr AECD eft du—-

Ergo etiam parall: AECD et duplum

‘.tnang 7 FCD.

SCHOLIUM.

TImo etlam fi paraﬂeloarammum
ABDC cum triangulo EFG aqua-
les bafes CD. FG. habuerit & iniifdem
fuerit parallehs s Parallelog. trianguli
duplum erit,

. De-
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DEMONSTRATIO.

=

«\
C DF G H

Da&a FK parellelaGE, erit,
Parallelog. AD 0 Parall. KG. 36.1.
Atqui Parall. KG eft duplum Trian~

. guli EFG. per3gq. L -.
Ergo etiam Parall, AD ejufdem trian-
uli duplumeric. -+ - h
Praterea (i Trianguli EFH cum Par-
allelogr. AD inter ealdem parallelas exi-
ftentis, bafis FH fuerit dupla bafeos CD
erit triangulum EFH 20 parallegr. AD.

DEMONSTRATIO.

‘Triang. EFG 20 triang. EHG (38.1.)
Ergototum triangulam EFH eft duplum
trianguli EFG : atqui modo demonftra-
tum eft effe parallegr. AD duplum ejuf-
dem trianguli EFG. Ergo erit parall.
AD 0 triang. EFG, Pra
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PROPOSITIO XLIL

Prob. 11 e A ’ Dato triangsly
> ABC equale payal-
: lelogrammam GcC
. conftruere, babens
g “augulum  equalens
¥ e “angulo dato D,
.CONSTRUCTIO.

1. Divide 3bafin BC bxfanam in E,
& ducre@am AE,
b3l 2. Duc lineam AH parallelam BC.
3. ExEduc re¢tam EG ut angulus
GEC (it zqualis angulo dato D.
" 4. Age CH parallelam EG.
cho GCefle parallelogrdmmum .

quzfitum,

DEMONS TRATIO.
Tnang AEB 20 triang. AEC.

a1l

[ ;i. L
Ergotriang. ABC eft duplum triang.
, AEC
- %erLl AtquiParall. GCPeft duplum ejufdem
trxano AEC
AL 6. Ergotnang ABG 0 Paral. GC.c -

Cum jam angulus GEC per conftru-
&ionem fit 0 angulodato D 3 patet- fa-

Gum effequod quzmur. :
:  Breo
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PR.OPVO SITIO. X’LlII |

Omnis pdmllelggmmmt AC Theos
complementa AG. GC. ﬁmt inter.
fe xqualm

DEMONS TRATIO. ,

ang. BCD.
Triang. BFG -~ GHD
® tri. BKG{-GED/

Remanet complem. AG |
2compl. GC. "QED amxy

R - Pio-

. riang. BAD 2 Tn} ‘
34 L.
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Pxo;>osx T10 "XLIV.'

_A, a M X Ad datawm

Prob. .
o 13 veitam Fda-
¥ to trangale
E‘ "ABC aqugle

An 42. L.

b3 L

¢3L L

parallelo-
: grammum
CM apphcare habens 4ngulum aqualem an-
gulo dato D,

~CONSTRUCTIO..
1. Conflitueq parallelogrammum CG
equale triangylo ABC 5 & habens angu-
lum GEC. 20 angulo D. '
2. Produc ® BC inK, ut CK fit 0
datz F.
3. Age KI garallelam ¢« CH, qua
produ&x AHoceurratin I,
4. Ex. IperC ducatur IC , quaeprm
du@z GE occurratin L.
5 Ducawr. LM parallela BK, q_uz '
produétz IK occurtat in M. .
- 6. Denique producatur HC in N.~

Dxco CM efle parzllelogrammum-
-quafitum,

- De-
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DEMONSTRATIO.
Tnang ABC o complememoGC

per Conttr..
Compl. CM 2 0 eidem compl. 'GC. 143 I

- Ergotriang. ABC b0 compl CM bArw

Angulum autem CNM efle 0 anoulo
dato D fic demonftratur.

Ang, CNM<0 HCK proPter pa- €39 L
' ralle!as CK.NM. .

‘HCK 0 CGEC ropter pa-

rallclalsg HC. GE. P Pt d

Ang. GEC 0 D. per conftru-
‘ &mnem ) .

2

Ergoang CNM D, d ‘“.“L .
Cum jam denique latus CK faGum

it zqualelinex datz F, pater parallelo-  *
granimum CM qua:ﬁto fansfacere.

Ra  Pro- =
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- PROPOSI T10 XLV.

. movys.  Dato refilinee AD equale
parallelogrammum_ED  confli
tuere habeus angulum; equdlem

| angulo date F.

. o A
ot . |
G X
W e
(< ~.D H X D
CONSTRUCTIO.

1. Du&a CB dividatur
rectilineum in triangula.

 as1y 2. Fiav s parallelogram-

mum EI o triangulo BCD,

habens angulum H o datoE. -

3- Su-

v
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-3.” Supra latus GI*fiat pa-v 41
rallelogrammum GD o tri-
angulo ABC, habens angu-

IUHDCH[lwipﬁfl
‘Dico quelito fatisfaGum

efle.

DemonsTrRATIO.

lParallelogr. El o

A triang. BCD. o
Parallelogr. GD I)/ perconft.
. triang. ABC. . -

- Ergo Parall. ED » Re&ilineo
- AD." ,
Q. E. F

. R3  Pro: |



!
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| PROPO‘SI T10. XLVL
Super data recta AB quadra-

Prob. 14.

tum AB'DC defcribere.
C D
. B

CONSTRUCTIO.
1. Abextremitatibus A &
B erige 'duas perpendiculares
v 1.3 AC. BD. qux. fint 2quales

lpﬁ AB.
2. Ducatur reéta CD.

Dico ABCD effe qua-
dratum quxﬁtum
DEMONSTRATIO.

Pro lateribus.

aAx L LatusACaa) BD, qmau—
trim-




i
[

LissRk PRIMus. 13§
trumque eft o eidem AB,
Laws -AC eft parallelum

bBD, propter angulosretos. **%
AB.

Ergo ¢ AB & CD funt pa- <32
rallelz & xquales , adeoque
omnia latera @qualia eidem
4B, inter (e funt zqualia-&
parallcla

. Pro angulis,
In parallclogrammoAD an=--

i guliA.B. funtrecti. Ergode- 3% |

tiam opp ofiti D. C funt recti.
Ergo 4BDC eft quadratum.

QED

Pro<
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Proro sxr16 XLVII.

theor, © 112 078 tridngulo reﬁiarzgu/a
# - BAC quadratum lateris BC,
quod recto angulo opponitur, &=
quale eff uuobus fimul relsquo-
_rum late » BA. 4[] qua- |

- dratss. -

4

~ DEMONSTRATIO.

" Ex A du@a AL parallelalate- " |
ri BE, lateris BC quadratum BD
o dividic
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dmdxt in duo- parallelogramma s
' BLL KD:

§i jam demonftratum fic Paral-
" lelogr. K'D efle 0 quadrato AI, .
+ ut & parallelogr. BL efle D quas-
,  drato AF pera&a res erit.

Pro Primo. -

uterque rectus. .

Du&stD BIzmg BCDX ACLI. qun
A<:mg ACB. 0 AC_B

Ang: ACD 20 BCL.
. o
Ergo in triangulis ACD.BCL

" LawsAC 20 CI.) quia funt latera co-
LatusCD 30 BC/rundem quadratomm.
Ang, ACD 2 BCI. _ ;

Ergo a Triang. ACD triang. BCL Tagl
¢ Atqui parallelogr. KD eff, Quia funt
’ duplum triang, ACD. |iniildemba- ¢qr. 1.
e Et parallelege. Al duplum/fibus & pa-
‘B, triang, BCL, rallelis.

W s Ergo



T T WIS

o T RN ARSRR . T T T

138 Eucmms.'

bAcé) . - Ergo b parall, KD 0 Parall feu qua.
~ drato AL 4

, Pro Sccun_dq.

‘udtis AE. CF. Ang. CBE  ABF.
< quia uterque reus.
Alang. - ABC. ABC,

Ang. ABE. 0 CBF.

Quarein triahgulis ABE. CBF.

Latus AB 0 BF.\ Utpote ltera eorun-
Latus BE 0 CB./dem quadratomm.
© Ang. ABE 0 CBF.

/
de.t  Ergo Trlang ABE 40 Triang
CBF.
‘ eAtqux parallelogr BL eftf Quia funt
e4r.L - duplumeriang. ABE. in iildem
Y parallelogr. AF duplum/bafibus &
triang. CBF. parallelis,

Ergo
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- quadrate AF.
Atqui antea parall KD 0 qua

Ergo parall. BL. 20 parall. feu f A6,
>A |
drato Al

Ergo Quadratum BD 0 duobus qua-
draus AF, AL

QE D

S z, _. Suc-
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~_ succin&@ior-autem & clarior eft Clarif-
“fimi Sturmiii demonfiratio, quam in fua

. Mathef enuclcata, pag. 30. hoc modc
PX‘OPODK

Fa&is faciendis, quz appofita Figura
. monftrat,
= FDC? duplum eft Ah\
. ACD?Y
Atqu: 0O AHIC etiam eft du /4' w1
_ plum Ali ACD, .

. Ergo ] FDCG 00 AHIC.

* " Eodem modo.

T3 FEBG duplum eft Ali AEB.

Atqm O ABLK etiam eft duPlun>4r I
Al ACD. ‘

e . 'z. Erg.
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Ergo CZFEBG 2 OABLKY, ..
Supra et C2FDCG 0 AHIC (dde.

9.9

Eritque E] EDCB 00 ABLK
OAHIC. - Q. E. D, -

Nam quod latus BE occurrat lateri LK
& latus BD continuato Jateri IH fic patet, -
fiquidem omnes angull O, ut & P mani--
felto zqualesfunt, quiaubique O -} P
conftituunt unum reftum,

Adeoque Alum ABC revo]utum circa
centrum B congruet cum tnangulo BLE;
revolutum aurem circa centrum C,- con- .
gruec cum triangulo CI&

SCHOLIUMI

Pulcherrimum hoc Pythagorz inven-
tuin infigne per totam  Mathefin. ek,

" Theorema, & non paucauulxﬂ'ma{up- '

peditat Problemata, quorum. _cum .alia-- s~

apud Clavium & alios Autores abun-“ e

danti {atis copia videri poffint, nos tm

tantum afferemus, .
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PrRoBLEMA I

¥

. Datis
quodli.
bet lineis:
K. L. M.
~ -N.O.in-
venire
‘Quadra-
tum
quod o-
© moiam’
linearum
" quadratis
- {imal
fumtis G¢
© zquale.

* Conftrutio & Demonltratio.
1. Duas lineas K & L, jungein an-
- v 2 7 : gu.
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guloreto ABC, erit dutire®ti AC:
oACoous K, &L.

2. Fa&aCDo M perpcndnculan ad
CA, ernit 0 ADOous. K. L. M. ,
3. Ad AD fiat perpendlculans 5DE
» N, eritque 0 4E » otis K. L.

M. N.

4. Ipfi AE fiat pCrpendxculans EF
2 O s eritquen AF 0 atis. K. L. M,
N.O. ,

Quz omnia fequuntur ex hac prop.
47. cum quatuor ifta triangula ABC.
'ACD. ADE. AEF. per conftrultio-
nem fint xc&angula

" Pro-



SRR THTEATEREA LB = Skl N .

44

L Fac re&am DB duplam da. 4
tz majoris K.

culum DEB.
- 3. Fiac 1pfi DB perpcndxcula-
ris BCodatzL.

lum. » parallela BD.

. s
Eucripis . | ‘

ProBLEMa ] \

Re /]
D A F B

Datis duabus lineis inzqualibus
K. L. invenire quadratum, quo '
afe invicem quadrata ab illis facta
differunt.

CONSTRUCTIO

2. Superilla defcnbc Semxcxr-

. Ducatur CE ad Semxcxrcu-

5. Ex
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*5., Bx pun&o E demittatur

A

| perpendicularis EF.

"Tum dico o AF efle diffe.

rentamctoram K. & LT

o
"
d

y DEMONSTRATIO: -

Dufta AE ‘erit triangulum

- AEF per conftru&ionem retan-
_ gulum y adeoque per47.1. .

" 0 AE®oEF J-o4F

pe Atquin AE oK\ Percon-

1y EenEFonL. /.

st

Ergo o X fuperat oL perp AF.
adeoque 0 AFeft differenitianto-

)') . rim, K & L,"’ . . _

e _ -
U R

ik ‘ ) .

i : :
. - # k‘ 3

IJ“""" . . . .~.’ . B
§ T - PRO-
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PROBLEMA 11‘1.

/

Cogmtxs tnanguh rettan~,
- guh ABC ‘duobus lateribus,
inveaire tegtium. .. . -

7 PRAXIS

wEFTC

Smt cognita duo latera

A’B; B( 4. Qufiatriangulum

eft rectangulum : duo qua-

drata 4B & BC: feu 9 & 16

addantur inunam{ummam:
CTAY T &

|




b4

-

\u
\

Lreer PriMus g
& obtinebitur 2§ pro duo-
" bug otis- 4B. BC. hoc éft pro
oo A{: cujus ridix ‘¢ dabic

latus quxﬁtum AC. .
Similiter cognita ﬁnt Ia-

\ tcraA[';&‘BY'Ah tim aoto

" A 25 {ublato o BC, 16,
reftabitpro oto- 4B 9. cujus
tadix exhibebit latus quaeﬁ-

tum AB

: T : - “sc’}io‘
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- SCHOLIUM Ip

‘K-r \
KPP M XNLoY, |
. y < G

L‘_‘ *

B+« C '

Sx triangulum- reftanguluny fit
fimul Iffceles, facillime propo-
ficionis veritas dcmonﬁrabu:ur

hunc inmodum. .

PR&PARATIO.

1. Super lateribus AB, AC, fiant Dta
AF. AG. )
2. Ducantut re@2 CD. DE. EB
DicoBCDE efleCituma BC &
0 Oris AL, AG. :

DE MONSTRATIO

g Pars 1,
Per 32. Lillufque Coroll. 2, tres angus
o T Bt

~ -
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liadBfc. ABC. ABE. EBF. ut-& tres _
ad Cfcil. ACB, ACD. DCG : praterea
duo ad E fc: AEB, FEB, ut & ad D
duo ADC. GDPCj3 funt femire®i: un-
de jam facile deddchur angules AED.
ADE etiam effe femire@os : adeoque
quatudrangulos quadeitateri BCDE efle
rectos: quare lateraoppofita funt paralle-
la: . BG.ED&EB.DC, :
Atqui BC 0 CD (6.1.) quiatriang,
BCD eftre@angulumin C & habet duos
angulos fapra Bafin BD zquales: unde
etiamBEDED. . -,
.Ergo quatuor fatera BC. CD. DE.
£B funt 2qualia : adeoque BCDE ytum

lateris BC. .
.- PARS IL

Sex triangula K, L.M.N: O. P, ha.
bent fuas bafes interde zquales, (quia
funt latera C0ff) & duos angulos fupra ba-
fin, quiaomnés funt femire&i.

Ergoper26.1. triangula omnia inter
fe funt zquglia. : _

Adeoque 4triangola XK. M. L. N Dlia
4 triangulis. P.M.N. O. _

Hocgft Qrum. BCDE 0 Otis AF.

AG'_ ,' Q; E- D."‘. ‘
STy i
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. 'Culdémonﬁratlomalmm fic bre-
viter ad;nngxmus

.Defriptis quadratis AF. AG.
BE, producatturlatcra FB. GC.
quz necgflario debere cadere in £
& D facile probari poteft, ut BE
CD fing Diametri, quz ipfum
quadratum & fi ngulos illius angu—
los bifariam fecant.

Undejam nullo negoclodedu-
citur lineas BK. CK. ‘DK. EK ef-
fe inter fc & lateribus 4B. AC.

zqua-




—
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zquales adcoque trianguli DBC
cumoto CI mrereafdem parille. -
tas /1B G:D exiftentis, balisDC,
dupla eft Paralielogrammi bafeos
CG':erg> per Scholium pro. 41. 1,
Tnang DBCooto 4G » -

Deinde tmngulum ‘.DEC o
triang. @EC 34

Et Triang. @LCJ)mtoAG'

" Etorum 4G 2o 4F.

Ergo Tnancr “DECooto AF.

: arcfeqmtur duo Tnangula
‘DBC. DEC fimul fumta, hocelt
ctum BCDE efle vle quadratis

M S

~ duobus AF. AG fimul fumtis.

P

- Czterum'exhaceadem demon- -
ftrationis forma , fequens haud
melcgans deducimus -

Theorema. I :

T *Friangula Ifofcele reGan.
gulo 4BC, quadratum Hypote-
nufz BC quadruplum eff triangu--
hc;u[dem propof ti 4BC.

&

De.



M
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. . DEMONSTRATIO!, |’

. Ex fuperiori ~demonfratiohe
patet fingulos oti BE angulos bi-
fectos efle, & lineas BK. CK. DX

EK lateribus AB. AC. zquies:

Unde jam fequitur quatuor trian-
gula BKC.CKE. EKD. DKB.

) ‘& inter fe & triangule BACcfe
. zquiangdla, & zquilatera:adeo-

que xzqualia.

Cum autem quatuor ifta trian®
gula conftitnant otum BCDE?
patet: illud otum quadruplum ¢f

fe Trianguli4BC. ‘- " QE. D.

Quz demonttratio przceden-

. tis Theorematis, ¢cum mihiocca-
‘fionem przberet inquirendi, quo-
modo otum hypotenufz trianguli

rectanguliinzqualium laterum f
haberet ad ipfum Triangulum,
fequens fefe ftatim prodebat.

Thcoremé II.
In quolibetcunque Txiangnlllo

Y
;o
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Re&angulo inzqualium laterum,
quadratcum Hypotenufz triangu-
lum propofitcum quater fumtum
fuperat oto quod fit 3 differentia
reliquorum laterum :~ feu quod.
idem eft ; otam Hyporenu-

fe eft wle triangulo ‘prapofito

quater fumpto una cum ctodiffe-

rentizreliquorum laterum.

Demonftrationem vide pagina
fequerite. g

o
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DEMONSTRATIO,

¥ Supertrianguli re&angu]x ABC
lateribus conftruantur ota A4.
A4G. BE.

Deinde producantur latera F B
GC: tum ex angulis £ & Ddu-
cantur EK parallela B, & DN
parallela GC: iftz linez ita fe in.
terfecabunt, ut conftituant qua-
tuor mangulaBLC CKE.END

DMB,
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DMB, & in illorum medio qua-
dratum KLMN.

Quibus conftru&is “vel levi. -
ter 1 przcedentibus exercita.

tus facile omnes angulos O, ut
& omnes P inter fc les cflc
perfpiciet. ' :
Unde fequitur per 26. L
quinque ifta Triangula efle in-
ter fe aqualia; & habere la-
tera zqualia lateribus : fc. BAL
DN. EK.CL: utetiam 4C, CK.
EN.DM.BL. :
- Quare fi avferatur BLa BM:
DMaDN: ENabEK: & CK
a CL, remanebunt KL. LM.
'MN. NK inter fc0les, quefunt
differentiz laterum 4B. AC. -
Quia autem iftx zquales linez
ad angulos retos funcjunctz, ut

facile ex 26.I, patet, fequitur qua-

~drilateram KLMN .effe quadra-

tum differentiz laterum 4B. 4C.
' Cum ergo quatuor triangula’

BMD.DNE. EKC.CLB. cum
V2 o
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‘oto KLMN conftituant totum

BCDE ; quod fit ab hypotenufa

 BC': patebit abunde propofiti

noftri Theorematis veritag
Vix autem poflum quin hic af-
feram plus quam elegantem Cla-
riflimi Chriftophori Sturmii de-
monftrationem prefentis prop.
47, quam ex hac figura, alioac

" diverfo a nobis ex tundamento,

copftrudta s nobis fuppeditat,
in calculo Alegebraico propofi-
tum: quz tamen ab iis, qui vel
a limine Analyfin fpeciofam fi-
lutaverunt , intelligi poteft.
Iila autem ira fe habet. Trian-
guli Re&tanguli 4BC, latus BC
feu hypotenufa dicatur a: AC

.vocetur 4. AB ¢. Area Trian-

guli4BCerit’, fc. adebquc qua-

tuor triangulafacient 2 4¢: Deinde

differentia laterum A4B. AC erit
c~b, ejufque otum ce—24c |- bb:
quod priori arez quatuor triaf-

Uz

\
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quz fumma eft Dlis oto «sfa&to

ab hypotenufa.
Cum autem ifta fumma exhi~

"beat duo ota laterum- 4B, AC.

fequitur etiam duo 1lla ota cffc
olia oto: BC

QE D.. ;

157
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Euc LIDIS
" M |
G . rI b SH
S ’_[‘

E_ | Q r
p Y
:'..: A '

S o/
7’ /n X : S g
B C

Cezterum illuftris hujus pro’

pofitionisaliam aprxcedentege-. |*

neralem demonfirationem . hoc

. modo damus.

. Triangulum reangulum da-
tum {it ABC; laterum AB. A(_:-
quadrata fint AD. AL: & laterss

"BC quadratum BH: Jam pat¢t |

ad oculum quadratum BH a r¢-
liquis quadratis AD, AL, abfcin®
dere triangulum AFB & trape
zium AIHC. Si jam; prodlglél

S 5T A

==

y
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DE in G, & duta NR per F
parallela BM & GK parallela
E.A, demonftratur efle triangu-
luim XoY.

. S 0.T.
Parallelogr. P. 0 Q. .
Triangulum GFR 2 IHM.

Certt efle poterimus de pro-
‘pofitionis veritate. . '

DEMON)> TRYATIO.
Generaliter notandum facile
poffe ex precedentibus demon-
ftrari omaes angulos O ur &
-omanes R elle inter fe zquales. |

Primum X Y;

‘Duo triangula X & Y habent
duos angules O & R ut & latera
- BC.CH zqualia: Ergo (26.1.)

ipfa triangula funt zqualia.

Se-
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Secundum S © T.

Duo triangula § & T, habent
" duosangulos O & R, &uré& la-
.tera NF. GK =zqualia : Ergo .
(26.1.)pfa trangula funt zqua-
lia. Et latus BF 0 GI. quibus
ab xqualibus BG', GH ablatis , re-
manet FG 20 IH. '

Tertium P 739’ Q.
Quia funt complementa paral-
lelogrammiDK.  (43.L -

Quartum Triang. GFR 0 IHM.

Duo triangula GFR & JTHM.,
habent duosangulos O & R. ut
& latera FG. IH =zqualia. Ergo
. (26.1.)ipfa triangula funt inter f&
zqualia, | 7

Ex quibus patet lateris BC
quadratum- BH in f¢ compre-
hendere duorum reliquorum la-
~ terum AB. AC quadrata AD.

Al Ergo quadratum BH etiam

per |

T v iy

{
t

\



Liser PR iMus.

per Axioma 13. duobus quadra. °

tis AD. Al =zqualeeft, -
| Q. D. E.

'‘Quod autem BG’»concurrat
cum DE in punto G, & CH

L4

cum ML in H, fupra demon-,v

ﬁ:atum cﬂ . .

161" )
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“Alia DEMONSTRATIO.




Liser Pr1Mus .

Trianguli retanguli ABC, laterum

quadratalmt AD, AK BT.demonitran=
dum eft hoc tertium BT cffe 0le duobus
reliquis.

Fiat AX 0 AE, erit fuper AX fa-
. @Gum quadratum AF 20 AD. Produca-
trr KHinGut it HG 0 XF Duacatur
AG. & pe:Iducatur I\/IIN/para]lelh AH
& tandem agatur EG. Lritque HE pa-
rallelogrammum »_cujus. complementa
ELIH. (unta:quaha fi utrimque adda-
tur commune parallclogrammum  MX,
erit quadratum AF hoc ¢t AD 20 pa-
ralleg. MH : .

]:rgo totumn p:irallclogr. MK eﬂ'e x- |

quale duobus quadratis AD. AK., . |
Deinde fumatur CL 0 CM, & CR
0 CK. & perfeéto parallel. LR (quod
erit 0 ’Pﬁ MK) producantur LO& TQ_
ut fibi occurrant 1in P, tum ducatur Dia-
gonaﬁs CS, que produfh cadet in P.
(ut mox demonftrabitur,) ;Hilce fa&isin
parallelogr. LT duo complementa LS.
ST erunt (43.1.) intérfe zqualia: quis
bus fi addatur commune par’l clogr, BR,
erit parallelogr. LR (hoc eft duo QJad'a-
‘taAD.AK) D quadrmo BT. o

- X UL

"163.
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Uliima Demonftratio,

Intra lateris BC quadratam BR , fit
OCH O lateris ACOto Y : QuodClto
BR ‘fublato remanebunt duo parallelo-
gramma BO. OK. fes fa&o parallelogr.
0S 0 OK, remanebit totum parallelo--
grammum BT, Quod i demonftratur

efle 0 o X, peractares erit,

Quare funta BE 0 BA, conftruatur
Otum BG 0 Oto X, Tum produtis la~
teribus EG. ST, utconcarrantin N ex
B per L ducatur BLN 5 quz etiam cadet
inidem punGum N, )

"Tum in parallelogrammo BN com-
plementaEL, LS erunt zqualia & fi ab
utraque parte addas commune BL. erit

~parallelogr. BT (hoc eft BO -1 OK)
0 TtoBGfen X, o

Unde jam patet duo Ot X & Y effe

zqualiatto BR.

Q. D. E

N
b

[
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Quod autem Diameter BL produ:
cadat in pun@um N, ubi latera EG, |
ST produ&taconcurrunt, fic probatur.

B D I

0

P

i
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Sxtnon cadatin N, tum ]U\ta adver-
{arinm cadat. .

Vel fupra N in X, ut BX fie linea
re@a. .
Vel mfraN in Y st BY fit re&a.

“In X fupra N.

- Angulus 0 Q.. I
Angulus O 0 p/39 %

Ergo P 20 Q_externus interno con-
tra 16. L.

Que demonliratio cbtinet in ommbus
Pumftxs fupra N fitis, :

In Y infra N.

Angulus O 0 Q> 2. L
Angulus O 1) T.

Ergo Q 0 T. iterum externus in=
terno contra 16. 1.

Eademque demonfiratio locum habet
in omnibus punctis infra N pafitis.

Ergo cumlinea BL produtanon po{.
fir cadere fupra nec etiam infra N necefla~
riocadetinipfum pun@um N.

‘Pro-
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PROPOSIT[ o XLVIIL.

Si quadratum b amo
Triangulilatere CB defiri-
ptuss fit equale duobus reli-
quorum laterum CA. 4B
quadratis + angulus CAB,

Buem veliquaifta lateracon -
- tinent.y rectus erit,

DEMONSTRATIO.

Fx Aipli AB (3) exmtcrurpcrpcndlculans AD
0 AC. & ducaturre&ta D
TuminT mngulo DAB crit.
Quadr. DA (hocelt AC) —— quadr. AB (b)
quadr. DB.
atqui quadr, AC —— " quadr. AB ctiam cft
0 quadr CB: per Prop. :

Ergo () quadr- DB X0 quadr. CB.
Adcoque latus DB J0 lateri CB,
Quarcmen*uhcADB ACB.
Latas AD D0 AC per conftruétionem.
Latus DB JO" CB.
Latus AB commune.

Ergo (d) etiam omues anguli funt; =zqualés

adeoque’
“Ang: DAB 20 CAB.’
“AtquiDAB et reftus. - _
Ergo CAB etiam rectus erit. Q.D.E

Finis Lier1 Primo, .

(o d
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ELEMENTORUM

LI.BER SECUNDUS.

IN primolibro inflituta triaﬁghg

lorum tum quoad angulos tum
quoad latera varia comparatione,
& paraliclogrammum non una &
inter e & cum ‘triangulis collatio-
ne, in hac libro fecundo aggre-
ditur Euclides linearuta ad hbi-
num feCtarum parallelogramma
Re&angula & Quadrata; docen-
do quomodo fe habeant Parallelo-
gramma reftangula quz fiunc a
partibus alicujus linez tum inter
fe.cum relara ad Quadrata totius
hinez: ficut ex ipfis propofitionia
bus porro manifeftum evadet.

.Cum autem hujus hbri propo-
fitiones; licet numero non adeo
multz , talesf{int, utfuadifficul-
tate tyronum progreflui haud exi-

guam fzpe injiciant moram ,, nos
. | Y

. oleum-

»
K4
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oleum & operam non .perdidiffe
exiftimabimus, fiillarum demon-
ftrationes ita ordmemus, ut qui-
libet illas attento perlegens ftu-
dio, illifque primum hbrum be-
ne perceptum rire applicans ,
maximam difficultatem  penitus
difparere comgperiat.

. Czterum nc occurrentes xgno-
taz voces demonﬁratxoaum Ab-
rumpant cutfum, hic vt & in pri-
mo hibro &fa&um et, Definitio-
nes premittuntur cerminorum ade+
hibendorum tollentes dubum fi-
gmﬁcatxoncm

] ’

P
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" DEFINITIONES.
Parallelogrammum rectangy..

lum ABCD contineri.dicitur fub

duabus reitis CA. AB, rectum
angulum A camprehendentibus.t

Antea vidimus generationem alicujus
fuperficiei . quz in memoriam revocata
parallel ogrammi reGtanguli formationem
intelle&u reddet faciliorem. -

ReQalinez AB perpendiculariterin-

fiftat linea CA, quz concipiatur ferti

fupralineam  AB, utipfifemper maneat
perpendicularis; cum iftalinea CA per-

© venerit ad pun@um B : tum extremum

pun@um € defcriptam relinquet lineam
CD zgualem ipi AB 3 & cum lineaBD
fit quafi eadem cum linea AC ex pun&o
R XY a A

-
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A delata in pun&um B, erit linea BD
etiam zqualisipfi AB...

Unde patet ad mvemendam totam
quantitatemn feu aream ahcu)us paralle-
logramml requm tantum notamlongltu-

- dinem duorum laterum angulum xc&um
contmcnuum.

Q : D

o

4-34,.'

o MW

0% '3

iAsz%B

Quod ut.adhuc clarius evadat , ficye
& ar&iffimam inter linearum in e invi-
; cem duGtum & numerowm multiplica.

tionem effe affinitatem ,- ponamus lineam

CA divifameflein quatuor partes Zqua-
-les CP. PX, XO A. fimiliter lineam
AB

VY 2
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LI1BER SEcuNDPus: 173 .
AB in quinque partes, qua prioribus
zquales fint. St j:lm lineaCA {uper AB-
mota perveneritad lpcun 1 Q_ pun@um
C. defleriptug éxhbebit lineam CQ,
puaétum D, lineam PR : X, lineam
XS, . 0, lisean QT ; adeoque unico
ifto mrotu fakta erunt, quatvor ifta minora
quadrata CR.PS. XT. O 1, quotnim,
linca CA partes habet: i enim explu-
fibus_conftaret partibus , etiam ‘plura
conftituta effent quadrata, °

Facile auteni intelligimus illud idem
efleacfinumerus 4 ducatur feu multipli-
ceur per 1 fewunitatem, o

Similjter i linea Q_ 1 (qua eadem jam
concipienda eft cum AC) fecundo motu

pervcnerit ad punCtum 2, eodem modo
" quatuor alia quadrata‘" efficientur quz
_prioribus addita fimul 8 dabunt: id quod

iterum idem eft, ac fi numerus 4 bis

" multiplicetur per 1fea femel per 2, °

Non aliter fiJinea AC perget moveri ;
tertius rirotus quatuer alia prioribus adji~ -
ciet quadrata; quatuoralia quartus§ do-
neg tandem quintus ultima quatuor ad-

© ‘Jungendo quadrata totam parallelogram-

mum reQangulum perficiat & compleat ¢
qua omnia quadrata {ibi invicem additd
S Y3 7 20¢x-
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20 exhibebunt; quod rirfus idemeftacfi
numerus 4 quinquies per unitatem feu fe-

“mel per 5 multiplicatus effent; quzope-

ratio fimiliter—eundem ptroducit gume-
rum-20. o
Caterum notandum eft in fequen-
tibus ad multiplicandum linean AB
per lineam CD , - fed ad ducéndamii-
neam ABin lineim. CD: vel tandemad
defignandum rectangulum comprehen-
fum fub lateribus AB, CD mefemper
feripturum T3 AB. CD. . -
Unde jam exiftimo manifeftam fatis
effe rationem ob quam ad inveniendam
alictjus feu omnium parallelogrammo-
run rectangulorum’ aream folummodo

duorum laterum reGum angulum com-

prehendentium requiratur notitia. )

Hinc porroapparet , quomodo cogn-
ta area parallelogrammi re@anguli, &
alteratro laterum alterum inveniri poffic
Iatus; dividendo {cilicet datam aream pet

'latus,cogpitllm : id quod in parallelo-

grammo ABCD clare patet, quod 20
quadrata continet; qui numerus fi divids-
taa per 4 feu cognitum latus CA. acquite-
mus’s pro latere AB. & viciffim fi 20 di-
vidatur per 5 feu latus notum AB, inve,
nictur 4 pro altero latere AC, No‘

4

Tme
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\1()TA

| and Para!lclogrammum dicitur re-

&angulum quod habet unum anoulum
re@um. Nam fiunus eft reGus, 2, crunt
& rehqunre&i s

Secundo. ‘Parallelogrammum eft el
oblongum vel quadratum,

Oblongium eft quod lafera contigua
habet inequmalia; five qué?d continetur

a 29 & -
34-

fub dusbus reis inzqualibus; illad au~

tem nos in .{cquennbus femper expri-
memus hoc Tigno CJ; adeoque ex: gr:.
T3 AC, femper fignificabit parallelo-
grammum re&angulum AC, *

Quadratum eft, quod fub duabus re-
&is zquahbus contmetur ilud etiam
exprimemas " tili figno ‘O'ut O CD ,
femper denotet Quadratpin CD.

Tertio. In fequentibus nomine re-
@anguli Euclides femper intelligit pa-
ra!lelogrammum reGangulum. :

Quarto. Geometrz omne parallelo.
geammum exprimunt, duas tantum 'no.’
minando literas per diametrum- oppofi-
tas: ut ad defignandum parallelogram-
m gm appoﬁ:um adhxbcnt hiteras AD. vel

L4

II. Omnis

I
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Omnis parallelogrammi [patii
gnum quodlibet ecorum que cirea
diametrum tllius funt , parallelo-

grammorum , cum duobus comple-
mentis , Guomon wocatur.

&

A F

H

E. D

L . oL
. Figura FGEH, compofita ex duo-
bus complementiy FG. EH &, .qued cir-
cadiametrum eft parallelogrammo GE,
dicitur Gnomon feu norma; ad imitatio-
nem illivs inftrumenti quo fabri utunvur,
ad examinandum . utrum ex: gr: dug pa-
rietes, vel duo afferes ad angulum rectusg

conjunifipt pec ne,

Pno:
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PRoposrrio I.

c .. ® D Si faerint d)tm re- Theor. 1.,

: ‘ d¢ G& 4B, qua-
rum altera fedta fit

. ~ inquetcunque paries

A o} 5 AE. EB alterave-
roinfectay erit re-
Gangulum  fubillis
duabus G & AB comprehenfum equale re<
Eangulic, que fubinfeda G, & fub( ngulu
fegmenls AE. EB continentur,

DEMONSTRATIO. .

Ex pun&:s A & B erige duasperpendiculares

AC BD zqualesdate G: & juncta D, ex Educ

EF parallelam.AC vel BD. Tum linex

rqamter (1) fezqualeserunt Dlesdatz G, 334 L

]am AF contneturfub CA , -hoceft G &
fegmento AE,

Er 7 ED continetur fub FE hoc Gelt & .
fcgmcnto ED.

~ Duoautem "“Ia AF, ED fimul {unt (b) Dlia |, 2y 16.
toti Jlo AD quod continetar fub data & tota N
AB.

Ergo patet veritas vropof' tionis.

Sub caleuliformula breviter fic demonﬁ:‘atur

- . AB O AE—r-EB}M

G G G ). . oo
(c)._iG ABIX)"“G,AL—T-;__,G,EB cAx. 6.
Q. b; E.

Sit ‘QB 10, Velin Numeris, 4
E 7. 100 7=t13y '
EG 3. PR A

G. 4 40.’%:8 o130 80,

PTO-‘ '
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ProrosiTio. I1.

Si reita AB (ela fit atcnngue
inC&r D triareitangula [ub 1624
AB, & [ingulis fegmbniis AC.
CD. DB comprebenfa . cqualia
fant quadrato quod fit a tota AB.

‘Xheor. 2.

& &

AC D B

DeMoNnsTRATIO.

Super AB fiat quédrétum BE,
ducantur CG. DH parallelz AE:

*3#! qua {unc Zquales 2 AE. hocelt |
.. AB. I
- [JECficabEA hocef? AB& "
|

parte AC. .. ,
"C=GDfitabGC hoceft AB &
parte CD. S ‘HB



Lisea SecuNpus. 179
1 HB fic ex HD hoceft AB

"~ & parte DB.

Cﬁm- 'autem tria —la EC. GD. |

_HB {imu} fumta conftituant orum

EB, pater illa etiam ipfi efle =-

qualia. © b Az 13
.Sub calculo."
ABDACLCDL-DB\,, -
AB “AB+AB ! AB>M
CAB » o AB AC - = AB,,
CD. 1.2 AB. DB v

Velin numerjs. -

- Sit AB 0. AC2, CD3. ErgoDB 5i

Iow=+3+f)M_

1o 10 10

,looao zo+ 3o+ §0 2 100.

Z 2 Pro-
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ProrosiTtio IIL

7 awors.  Sitreita AB feita utcunque in
E, refltangulum fub tota AB &
partium alterutra AE compreben-.
fiuin o aquale eft ejufdem partis
AE quadrato s una cum reitan-
gulo (ub partibus AE. EB compre-
henfo. _

A E . B

. DEMONSTRATIO.

Ex A & Berige perpendicula-

rés AC. BD zquales fegmernto

43+ AE: tumjun&a CDducaturEF

parallela AC, quzipfi AC etiam
agtitzqualis

CE
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CE continetur fub CA hoc
' Ft’t AE & fegmento AE, a.
A

deoque CE -eft quadratum
factumab AE. . - '

— FB continetur fubFE hoc
AE & fegmento EB. -

o CE cumfeu-l- “FBeftz-
quale =5 CB, comprehenfo fub

- CAhoceft fegmento AE & tota

linea AB. Q._E. D.

~ Sub calculo.
ABY AE-LLE M
AE AE AE

[ AE. 4B.00AE -L. [ AE,

EB.

Velin numeris. ~

- SitAB.10. AE.6, ErgoEB,4.

10 0 6 4 -
6 6+6>M.. :

60 0 36 {-]..‘24. Sy 60;

Z3 ~ Pro~
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ProrosiT1O. IV.

Theor.4.

8i reita linea AB atcungue fe-
Ga fit inC. RQuadratum totius
AB erit #quale quadratis fegmen-
torum AC.CB s una cum bis [um-
Yo reitangnlo [uh [egmemsis AC.
CB comprebenfo. "

A C B
DEMONSTRATIO.

V4L Supér ABfat*oBD, 8&duda

diametco BD fumatur BK 20 BC.-

, ' . tum
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‘tum ducantur bCF KH paralle- b3k
1z lateribus BE. BA.

~ Jam in triangulo DEB.
Anpgulus O P.quiauterque
femire&tus. © + ¢ 2Car -

" Atquxang Qx)P d &t

M Fa

Ergo O Q. ad¢oque DF 0 FG © 6L
Eodem modo probatur quod fie

- Aong. RS, ac proinde latus

DH v GH.
Atqutin parallelogrammo GD,

latera oppofita DF. HG ut & DH,

FG funtzqualia f : Tl
Ergo omnia illius latera funt

iater fe zqualia. :

Atqui tllorum unum HG »
AC. ¢ 8 34.L

~ Ergo.omnia funt zqualia fe- -
gmento AC.” Adeoque cum o-
mnes anguli finc re€tt, parallelo-
grammum DFGH eft quadratum
factum abuno fegmento AC.
Eodem modo facile dcm{gn— ‘
: ra-
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ftratur parallelogrammum CK
efle quadratum alterius fegmenti
CB. -

Deinde =FK contmetur fub FG
hoceft AC& fubGKhoc 1CAH.

Denique = AG continetur {ub
.uno fegmento AC & fub CGhoc
eﬂ CB.

. Quz duo = la {i ad duo *reli-
quo ora addantur exhibebunt to-
tum 0 quod fit ab AB ; adeoquc
ipfi xqualia crunt. Q_ E.

Per calculum hoc modo dc-
- monftratur. :

"AB ACLCB,
. ABpac_L.csM

DAC_,_:AC CB! '
S AC.CBL.OCB.

DAB&)DAC_Lz = AC CB+
- o CB.

. Seu 1n numerss. .
AB Di1o.  ° ABio
, AC X 6. ‘AB 1o -

ErgoCB 4.~ 100
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ACé6 4 CB 6 AC
AC6 4 CB "4 CB
36 16 24

COROLLARIUM L

Parallclogramma’ circa diames
trum quadrati{unt quadrata.

 COROLLARIUMIL -

Si re&ta linea bifariam fecetur
quadratum totius linex quadru.

plum eft quadrati adimidia falti.

Aa  Pro- -
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Prorosi1 tio V.

Yheorls:  Sireétalimea AB [ecetur in 2-
. qualiainC, & non equaliain D -
refiangulum AG [ub inequalibus
fegmentis A'D. DB comprehen-
fum 5 una cum quadrato HF ab
miermedia fectione CD, mquale
¢ft quadrato Cl, quod 4 dimidia
~CB deferibitar.

PREPARATIO,

846 L .
4 tum CI, ducaturque diameter.,

byr I lz. Ex D ducatur DF lateri BI b paral+

lela,, . o
3. Sumta BK 0 BD, ducatur KL
b parallcla AB s ur & AL parallela
BX. )
’ De-

1. Super dimidia CB fuat 3 quadra.
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D EMONSTRATIO.

- . CG 0 ¢ =2 GI. ‘quia funtcom- € 43. L.
A <C plem_enm.
N 0 DK O DK.

— CK DI. .
- Arqui = CK0 9 ZAH. quia funt g 461,
_in {ildem parallclis & zqualibus bafibus,
Ergo =™ AHXO = D1
TR Y e
F .AG 0 Gnomont GHBFG,
A3 HF O HF, quod fit 2 CD.
NI A

S AG O HF 0 0C1. adinidia
CB. fa&o. . IS N
. In. numeris. =
Sittota AB 10, ErgodimidiaAC,CB 5, .
*ADS8. ErgoDB:. E(CD, 3. '

CB s\, ADg °
cp 5™ MibB .
. RCBzy = AD.DB. 16.
’ ' - Tum,
. CD 3l
. CDb 3./M'
. Qe : .
S AD.DB oA :

Z ADB.J~ O CD zj.utante. -
! © Aa oz Pro-
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ProrosrTio VL.
Si refla AB fit bifariam feFa |

Teor.6 inC, eique recia quedam BD ad-

jiciatur 5 Erit reilangnlum fué
tota compofitadD & adjeta BD
contentum una cum quadrato di-
midie CB, aqualequadrato ipfius

CD compofite ex dimidia & ad-
jeéta.

¥ G B
: f‘ K L
A c B D.
PREPARATIO.

1.” Super CD fiat 0 CE.

2. Du&a Diametro FD, ex Baga-
tur BG parallela DE. )

3. Sumpta DI 0 DB, ducatur IL

parallela DA, ut & AL parallela DI

De-
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DEMONSTRATIO

—~ AK 202 CH. quiajniifdem pa- o 6.1
ra“ els. .
Atqui-= HE 0 b7 CH, qma funt b 431
complementa,

c Ax 1.

Ergo__,AKD HE_
o oa

AT 04 GnomomGHKDG

'A\DKG "~ OKG faQum a dimi- Az

dia CB

s

o Al-}-O KG 2 DCEquodﬁtaCD

In numcns

~ Sxt lineaAB'10. -BDz2. Ergo tota -

AD. 12. Dimidia AB.feu AC,
fea CB5. ErgoCD 7.

AD 12

AD 12w,
= AD.DB 24 fA
oCB. 25/

- 22AD. DB..LD CB 45 45 DCD Y

"Aa Pao- ¢
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‘ PROPO.SITIOI VII. ‘

theony.  OF recta AB utcunque fecetwr |
inC erumt quadratatoiius ABc>

" wtriusvis [egmenti CB, equalia
bis [umto rectangulo contento fub
tota AB & [igmento dicto CB,
unacum quadrato alterius fegmen-
17 AC

p—=—E
‘ L
F G i

‘\ "PRAPARATIO.

< 4.1 I Super2ABfiat O AE.
% 3, SumeBM 0 BC, & ducantur CL.
- MK b parallele lateubus BE BA. Eric-
que LE 2 <CB.

3. SuperLE fiat O EG.

—_——t

b3 L
¢34 L
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DEMONSTRATIO.
Duo tta AE. EF :O dduobus lis dAz a3,

;- AM.MF cum Owo KL.
Atqui = AM continetur fub AB&
- BM hocelt BC. .
Et = MF contipetur fub MG (qu:z fa
cile probatur efle zqualis AB,cum fit ME
- D ACXEGYOCB)& GFhoce[’c BC
. Qe& OKL ﬁc aXHhoceft AC altero
fegnento.
Ergo patet veritas propofitionis,

: In numeris,
Sit ABi1o. OABiog A
' AC 8. OCB

E'rgo CB 2. "OAB}.OCBiog

AB lol’M. -
;..AB = ABBC 20
. - g
2 AB. BC, 4°‘A _
OAC 641" ‘
2 -ABBC--O0AC xo4
ut ante, : .

Pro-
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PROPOSIT! o VIIL

Yeou8.  §i refta linea AB [ecetur ur-
cunque ip C-; tique adficiatus
.BD © BC 5 Reitangulum qua-
ter comprehenf tum 5 [ub data AB
& alterutro fegmento CB, una

. cum quadrato alterius  [egmenti

v AC,erit equale quadrato AF quod

ﬁtawmpof ita AD.
A - cCBD
: X K
g -y, P
RO
. PRAPARATIO.

. 1. Supertota AD efiat quadratum AF
#4615 Sumtis DX. KM zqualibus ipfi
BC. docantur KI. ML parallelz DA 3 ut

& BG. CH parallelz AE.
3. Ducatur Diameter ED,

De-
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DEMONSTRATIO.

Fasile patet quatuor,_laIC. 1S. GS’
GM efle interfe 2zqualia, & fub zqua- 236.&
libus lineis contenta. . . 4 L
" Et circaR conftituta funt quatuor Cita
quorum latera omnia funtipfi BC @qua-
lia. bErgofiaddantur~ .~ b3 Cor
olIC, 15 | GS  GM. 4 bujes-
oa CR ! sSR! RD I MR, (A
Erunt —la AR. LR. GS 1= RD:
GK. omnia inter {€ zqualia, & con-
tenta vel fub tineis AB.BC, vel fub li.
neis que illis ®quales funt.
Quibus fi addatur 0 LH fa&um 2b

" LS hoc cf altero fegmento AC. Tota

ifta fumma feu quinque itz figurz ex-
quabunt totum quadratum AF faGuma .
compofita AD. Q. D. E.

Innumeris, ' :
Sit ABro, ACS8. ErgoCBa2. -
AC 10 . AD 12 :
CB . AD n)M |
—AC. CB 20\\q HAD 144
4/ ut ante.
4{ZACCBS8o A

144 \
L Bb '+ Pgo
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PRdPOSITlo 1X.

" 8i recta lmm AB fecetar in
equalia iny Cy & non cqualia in
‘Z) quadrata inequalinm [egmen-
torum AD. DB. dipla funt qua-
dratorum AC.CD. que a dimidia
AC & ab intermedia CD fiunt.

A c D‘jB

PREPARATLO

'I. Ex C erigatur perpendicu-
laris CE 0 AC velCB, &Jun.
gantur, AL EB.

- 2. Ex D ducatur DF pa;allcla
CE.
3. Ex F agatur FG parallela

- AB: ut&demqucFA

De-
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: Dsmoxsrn.rrzo

Triangulum ACE eft re&an-
gulum & Ifolceles, crgo angull

A & E funt fem;re&:, ut & in a1

triangulo ECB anguli E & B funt -
femirect; adeoque totus angujus

-EAB eft rc&us

Deinde in triangulo EGF.
G(o>ECB)eft reétus: ang. E 0 1
femire&us: ergoF etiam {emire-
tus: adeoque E G0 GF.c

Denique in triangilo FDBan- <% *
gulusD (0 ECB) retus eft. An-
gulus B femireftus: ergo& F fe-
_3ge&us, adeoque latus FD 0

" Hifce praedemon'ﬁratis;’-

L In Triangulo rc&angulo

" ACE.

- 40 AE0n AC - oCE. feu 4451
quia AC 0 CE.

DAE duplum cti AC.
Bb 2 . ZoIIl

3
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2. In Triangulo re&angulo
~ EGF.
" nEF »p EGt-nGF. feu
quia EG0 GF, '
o EF duplum oti GF hoc.eft.
- CD.
‘Ergo duo ota AE. EF funt
dupla prorum AC. CD. -

3. Atqui in tnangulo re&an-
gulo AEF.

i0 AE—)—DEFJODJF

Ergoo AF etiam duplum cro-
rum AC.CD,

. Atqui demquc in triangu-
lo rc&angulo ADF.

‘nAF 00O AD+D7)Fhoc
'[] DB.

.Ergoduonta AD. DB funt du-
placitorum AC ,CD,

RE.D.
s

vh




b

-

-

7
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In numeris.

- Sit AB 10.  Ergo AC.CB.s5.

AD7: ErgoDB3."
Et CD ..
DAD‘V;”A‘ " OAC 15\! .'~

aODB g/ oCD 4

Ca AD.DB §8. O AC. CD'29'}M.
\ z

“bis 0 AC, CD s8. .

Bb 3

Pro4
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Pkéréuﬂo X.

Si retla AB felta fit bifariam
in C, eique adjiciatur BO; Qua-
dratatotius compofite AO & ad-

ject2 BO erunt dupla quadratorum

ACCO,. qaz adimidso AC funt ,
& 4 CB compofita ex dimidia &
ad/eﬁa. ‘

"PREPARATIO,

1. Ex C erigatur perpendicu-
laris CE 0 CA vel CB, jungan-
turque AE.EB.

2. ExE ducatur EF:O CO &
_parallela AO.

- wExF ducatur per O refta

-
A/
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¥G qua produ&a: EB occurrat
inG.
4 Denique agatur -‘AG.

DEMONSTRATIO.

Triangulum ACE eft reGans
gulum & Ifofceles , ergo anguli A
&E funtafemlreé’u; Ut& in trie

angu'o ECB anguhb & B femi-

recti fung.-
Deinde in tnangn}o EFG ans

ajn L

gulus F (0 opgplito Ceft re- -

¢tus : & angulus FEG femire-
&us, (quiaangulus BEC eft fe-

mire@us; ) adeogue alter FGE

etiam eft femiretus: Ergo latus
" GFoFE0 CO.

Denigue. in rriangulo rean-

gulo BOG angulus ad G femire.,
¢tuseft: ergo etiam Bfemiretus;
adeoque latus BO0 OG.

P . Hit+
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Hifce pramifis.
" 1. In triangulo re&angulo
ACE.
o AE» *0AC--oCE. feu
quiaAC 0 CE.
o AEett duplum oti AC.
2. In Triangulo re&angulo

- RBFG.

0sEG00EF +DFG feu
quia EF(0CO) 0 FG.

0 EG duplumypti EF hoc CO.

-~ Ergoduocra AE. EG funt

dupla.gtorum AC. CO.-

~ 3. Atqui‘in triangulo reGtan.
gulo 4EG.. ‘

- otadE. EGo o AG.

- Ergoo'AGeft duplum otorum

\AC CO.

. 4~ Atqui denique mtnangulo

' reftangulo AOG

nAGxn AO—‘—D. OG.
Ergoduonta AO.0G (hoc eft

OB) funt dupla otorum AC. .
€O QDE

Vel




L1BER SECuNpDus. 161

Velin numeris.

SitAB O 1ro. ErgoAC.CB. 5.
SitBOX 2. ErgoAO 0 2.
EtCO 7.

0O AO 144 .DOAC 25, ..

0O0G, 4\/1\‘ -~ ncCo 49}M'

O QA.0OG 148 O AC. CQ 74} A
- z ]

BisttaAc. CO 148

»

oy

Cc * o Pro-
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"prorposiTio, XL

rosl 1, Datam reﬂam AB ita fecare
" inG, ut reilangulum compreben-

fum fubtotalinca AB & uno feg-
mentorum BG fit aquale alterius

[egmenti AG quadmzo
¢ B | ]

b B A F
CONSTRUCTIO,

1. Ducatur AD perpendicularis & -
qualis 1ipfi AB.
2. Divifa AD bifariam in E,]unge EB
. Sumatar EX O EB.
4. Fac AG 0 AF. Etdico fa&um

eflc quod quaritur,
DEMONSTRATIO

Supra data "AB compleatar O AC,
ut & fupra AG 0O AH & ReGa HG
'prodacaturml o .

R S

Qa




¢
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3 DF. FH (hoc eft FA) - DEA
0 aDEF (hoceit G EB. -

Atqul a EB XX O AB fcu a AC
~OEA.

Ergou._JDI“ PI—I-—LQEA 0 DEA
—-0OAC, .

Ez ablato vtrimque D;o EA,

ya
SDE.FH <D DAC\S
DG = DG

O0AG 0 2 CG. '
Arqui O AH firafegmento AG & O3

fegmento BG. )
Ergo patet faGum effe qnod quzrpbatur.

SCHOLIUM

In numeris hac propofi uo.\nullo folvi
poteﬂ modo, cum radicis. quadratz ex-
tra@io, qua hic requiritut non femper
rationales numeros admittat.

i

C¢z -  Pro-

b47 L

—

_ CAx 3.

.CG continetur CB hoc clt AB&alcero o



Theor.

1I.

204 Eucripi1s

| ProrosiTi10 XII. |

In triangulo ‘oétuﬁpgu/a
AB( quadratum lateris AC -
guod obtufo angulo opponitur ,
fuperat religuorum laterum AB.

- B( quadrata, bis fumpto re-

&angulo , quod continetur fub
latere ("B, ¢ [ub ipfa BD
in direstum ei addita ufque ad
perpendicularem ab altero acu~
20 angulo A cadentem. o

!

Del
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DEMONSTRATIO.

o AC © *o AD - o DC. *¥*

Atqui 0 DG * 0 o DB - g bissn
BC-1-2{]DBC.

+ Ergo hifce in locumoDC
pofitis.
n ACooAD--oDB-4-oBC
-2 DBC.

Atquirurfus Duocta AD. DB

a0 o AB.

Ergohoc inillorum locum re-
. pofito. :

o AC x0AB-}-0BC 422
D)BC. -

Cej’ Scho.-
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.SCHOLIUML

D

Hoc modo paulo aliter eadem propo-
fitiodemonttrari poteft.

Ex B erigatur perpendicularis BE 20
BA,& ducatur EC.

Hocfa&oduo triangula ABC.EBC.
habent duo latera AB.BC aqualiaipfis
EB.BC: atveroangulum ABC < an-
gulo EBC+ Ergo per 24. I, bafis AC
erit. KEC. Adeoque 0 AC < (o
EC hoc eft Oris EB . AB& BC,

Unde patet nihil aliud requiri, quam
ut mvematur‘dxfferenna Otorum AC.
- EC. . -

. ' o bC
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DACOAD-_aDC.

Atquio DC0 O DB-0BC |-
2= DBC.

. Ergo.
O0ACYOAD-L.ODB-1.aBC
_ -~ 2= DBC.

AtquiraAD.DB. 0 dto ABf. EB.

. : Ergo. :
O0ACOQEB-.OBC-}-2ZDBC
OECO®QEB--pBC. ,

. Quzfiafe invicem fubtrahantur, erit
- 272 DBC diffcrentialiorum AC. EC
feu exceffus quo O ACfuperar O EC,
hoceltOwEB BC. feu AB.BC,

SCHOLIUM 1L

Ex hac propofitione deducitar ‘gene-
ralis Regula Geometrarum, quaex tri-
bus trianguli obtufanguli lateribus cogmi-
tis. inveniunt bafin productam vel illins
fegmentum BD. quaimperat, uta Cto
AC demta fummaroran AB. BC, re-
Niquum dividatue per duplum bafeos BC;
quz operatio exhibebit quetitam DB, -

S erate
3

b N ~

. ' ’ Pro-
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PROPOSITI o XIII |

e P acutangulo triangulo ABC
u. quadratum lateris AB , qwod
acuto angulo C opponitur , fu-
peratur a quadratis reltquarum
laterum AC. B, bis fumto
restangulo fub latere (B o
fub affumpta interius linea CD
ufque ad occurfum perpendzm-
laris ab altero angulo acuto A
cadentis. .

- De=

— -
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DEMONSTRATIO. -

oBC--oDC»*2 Z BC, apu .
~ CD-L-oBD. VO
oAD oAD}
nBC .0 AD-L.oDC g AD
TDDB-—[—-ZhBCD :
Atquiduoita AD. DC\
00AC.

Et duo ora AD.DB 471
-0 g AB. :

Ergohisinillorumlocum | .
fubftitutis. :

n BC +D AC 00 4B~ 200
- BC.CD.

QE.D.

Pd °  De
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l1a demonftratio.

5B G C

Triangulum acutangulum fic,
FBC, demonftrandum eft duo
mta FB.BC, fuperare o FC per
duplum == CBG. '

Ex B erigatur perpendicularis
BE X BF, &ducatur EC, tum
duotriangula £BC. FBC, habe-
buntduo latera £B. BC, 0 late-
ribus FB. BC & angulum EBC
< FBC: quare per 24. L. latus

"EC erit <FC. Adeoque EC hoc

. eftduorta EB. feu FB, BC erunt
) < 3 FC- . S ‘
L T Unde
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Unde inFC fubtrahatur a o
EC, obtincbitur differentia feu
excefltus, quo ora FB. BC fupe-
raut 0 FC, adeoque demontftrata
eric propoﬁuo. o ,

DECDDEBIDFB—’—-DBC
Atqui :
DBCJ)DBG——::‘BGC——ADGC.

I:ruo facta {ubtiitutione
OEC CX)DFB——DBG-—,—-zu BGC
. —-GC /
DFCDDFB-—A—DBG -~ BC.

S

DEC-—-DFC(D:DBG 2 Z2BG.BG
,——2 2 GC.5G

ot seu '
2 I3 BC.BG.

- Hocelt duplum =fub bafi BC

& fegmento BG; prodifferentia

uap EC, hoc c& duo cta EB.
EFB - BCexcedunt o FC.

SCHOLIUM L
Simili bperationé quoque  in-
notefcet, differentiaciorum AC

& F L quorum primum oppo-
: Dd 2 ni-
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nitur angulo obtufo ABC. alte-
rum vero acuto FBC. :

0ACo»0AB--0RC -2
 DB.BC. 1.1k S
aCF0FB feu nAB-L0o
" BC202BG.BC. 13.1L |

0 AC=o CF » 2=DB.BC -
2 2BG.BC.

feu 2. =DG.BC.

 Exquocalculo fequitur hoc
Theorema.

Si triangulum obtufangulum

- 'ABC cum acutangulo FBC late~

'ra AB. BC lateribus FB. BC -

qualia habeat ; quadratum late-

. nis obtufo angulo oppofiti AC,
fuperabit quadratum lateris acuto .
angulo oppofiti FC, per duplum
re &angulum quod fic a bafiBC,
& DG 1nter duas perpendiculares

- AD.FGintercepta.

Scho-~
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—

SCHOLIUM IL

‘Hinc iterum fluit Geome-
trarum regula -ad inveniendum
bafeos fegmentum CD , ex tribis
tnanguh acutanguli lateribus co-
‘gnitis : quod 1nvenitur {ia fumma-
otorum AC. CB. (circaangulum
fegmento adjacentem) fubtraha.
tar o AC, & reliquum per du-
plam bafin BC dividatur. -

'Dd3 Pro-
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PrRorosiT1O XIV.
T Dato retilineo A ¢quleqaa-

d}atum conflituere.
- /A\\,D ¢ o w
T E B
CONSTRUCTIO.

1. Conf’utuatur = BD X0 re&ilineo

A quod {i habeat latera zqualia. obti-
nemus quadratum quafitum. Sivero non

#45. L

tum.
2. Producatutlatus DCm F, ut CF
fit 0 CB.

3. Linea DF bifeQz in G , centro
G radio GD vel GEF defcribe femxcxrcu-

Jum DHF.
4: Latus BC producatur ad femicir.

culumin H.
Dicor1 CHefle R reilineo A.

De.
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DEMONSTRATIO

'—'DC CB (feu CF) »—lﬂ-DGC bm bg II.
OGE.{,0GH.
v.AtqulGH ¢ aGC-l.g CH €47 L
Ergohisin 1llxus locum fubftitutis,
=DC.CB--0GCo»OGC-I
0 CH. o ’ S
Siauferatur utrimque 0 GC.

~ DCB 0 O CH.

Atqux — DCB 0 reftilineo A

ser conftr, v
Ergo O CH etiam eft 0 eidem )

re&ilin_co A, ~
Q.ED. -

Elementorsim Libi Secundi Finis.

’

Eu-



"EUCLIDIS
ELEMENTORUM
B IL._»I‘;B'II'IR TERTIUS. 4

DEFINITIONES.

cALquales circuli funt , guo-
rum diametri AB. BC. funt 2.
quales : velquorum, que ex cen-
tris D.& E. rectelinee DF.EG.
Junt aquales. ‘

11
Retacirculumtan-

C ..
gere dicitur, que cum
circulumtangat puta
/ inB. fiproducatur in

' C. circulum non [eé-
- caf, , . HL
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v
»

| IIL
A Circali fe mutuo
tangere dicuntur qui
) fefe mutuo 1angentes -
»ut.in A, fefe mutuo
non [ecant.

IV,

/

Incirculo 2qtia-
liter diftare a cen-
‘tro refte dicun-
tar, cum perpen-
diculares - D E.
‘DF. & centyo D. -
o adipfas AB.CK.
‘dulte equales funt ; longins an-
tem abeffe dicitur GH. in quam
mafor perpendicularis DI, cadir.
= V.

3

- - Segmentam cire
Q culiy eff flouraqua
Iy /46 recta A B. &
‘ - circali  peripheria

- ACB, comprebenditur. -
| Ee VI

X B
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VL. ‘

o ¢ Scgmenti antem |
N i \ anguluseff CAB.
' aur (kb reita lmea

A ) *°A B. & circulé
perzp/oerm C A tampn bhenditur. .

-V II ~
[cgmento. au-

tem rmfmlus ¢ff.puta
/ A B C. cum in - fe-
gmem‘z ctrmm/erm-

T Ctia [fumptum famt
pzmr‘7~zm quodpiam B. & abeo in
. zermnos recte AC. fegmentum -
terminantes, lineg reffeut B A.

BC. fuerant ducize..

’ ~ . VIIL

A " Cum verg com-
: prebendentes  angu-
lam B AB. rete
AD A B. aliquam
a winunt /)erzpben-
am ut BCD. ;i
angulus dicitar infie

/]erc’

. oIX
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4

IX.

Sectorcircalief?,
curt ad ipfius circu-
| licentrum A angu-
\ " lus BAC. fuerit
B C conflitutus : com-

prebenfa nimirum
figura & a rectis AB. AC. an-
gulum BAC. continentibus, &r
aperipheria B C.ab dlis affumpta.

-

Sﬂmlm c&rcalz /egmmta funt
ABC. DEF. gue angulos B A C,
EDE. capiunt_zquales, aut in
 guibus angul CBA. FED. -
zer /e [uns wqua/e:. .

b

}:e 3 Pro-
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ProrostTio L. -
Probl. I, - ‘

- ABC centrum F

reperire. <
CONSTRUCTIO.

bifariam in E. L
b 2. Ex E erigatur utrinque b perpen=
' dicularis BD ufque peripheriam,
3. ‘1la bifariam dividaturin F.
Dico pun&tum F efle centrum
© -+ circuli.

DEMoOoNSTRATIO.

Centrum aut cft in BD , aut extra
ilam, T . v
© SifitinBD, neceffatio eftin pun&o,
quod illam dividit bifariam ; quia Circuli
~ radii funtzquales; adeoque centrum eft
sn F. o

Si juxta Adverfariom fit extra BD,

ponatur illud ex; gr: in G tum dudtis
o , AG.

N /

C f
- Dati. circuli

1. DiGa quaélibét AC, adividatur.
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AG. EG. CG ia tnanouhs GEA.
GEC.

"Latus GA 0 <GC. quia ponuntur radii. ‘; f’x‘_f
. Latus EA0 EC: per.conftructionem. =
- Latus G,E,commune. .

Ergo 4 omnes anguli funt zquales ds.}.
adeoque Ang. GEA 0 GEC.

Ergo ¢eGEAceft re&us. . ek
Atqui BEA cft re&us per conﬁru&lo- To. f _
nem.

. Ergo ang. GEA 2 BEA. totum &
pars s qued eft abfurdum.

Et eadem demonftratio obtinet in
omnibus punélis qua poffunt affignari ex~
tralineam BD : unde concludendum eft
illud extra BD non reperiri,

“Ergoin BD & quldcm cjus pun&o F
illud erit. Q E.D

C‘OROLLARIUM

Si linea re@a in Circulo alxam lineam
rectam bifariam & ad angulos reGosfe-
caty in 1lla fecante em centrum,

Ee 3 PRro:
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PROPOSITIO I1.

Sz in pmpb‘rm (irculx APC’
‘duo queliber puniia 4. (. fu-

 mantur, reita 4C, que pr il

la ducitar , intra circulum ca-

dit.

DeMONSTRATIO.

Ex invento Centro E, du&is radiis
EA.EC, adre@am ACducatur EB.
Tumin Triangolo. EAC,
Latus EA 0 EC quia radii,

!E.rgb ang. A0 C. 5.L
: ' Atqui
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AtquiexternusEBA 2 < mtemoC a6 L

Ewgo EBA cuqml < A,

Adeoguein triingulo EBA larus EA
* oppofitum angulo magimo erit b <l o
‘tere EB. : i

Atqm latus EA pcmnmt tantdm ad

peripheriam,
Ergo latus EB cad:t intra circuluin,

 Et eademn demonftratio applicari po- .
. teft ad omniapun&alinez AC.

Ergotoralinea AC caditintra Circu- |
fum., QE.D. -

COROLLARIUM,

"Linea re&a erculum tantum inuno _
: pun&otangtt., -

PRro- |
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| ProprosiTio ]]I.
Theor.2. * Pars L

, Si in ctrculo recla . quedan:
= (E per centrum A duta, dliam
BD ,non - per centrum dué?am ‘
quarmm\m F fecet; etiam tllam

ad angulos reftos fecabir.

Pars IL

© Etfiad angalos reclos eamnfe
cet s bifariam quoqae [ecabit.
DEMONSTRATIO.

P:irsI Dudlis radiis AB. AD, in tri-
’ .angulis AFB. AFD. =

- Latus
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Latus AB 20 AD quia radii.
Latus FB 0 FD per propofitionem.
Latus AF commune. N

Lan

Ergo omnes anguli funt inter fe 2qua-

A!es » per 8. 1. adeoque Ang. AFB 10
AFD. quupropterea funt arecti. anef

Pars 2. Iniifdemtriangulis AFB. AFD,
Ang. ABFX ADF. qm triang. BAD
- eft Ifofceles. .
Ang. AFB 0 AFD per ‘propofitio-
nem.
Latus AF commune,

ErgolatusBFb 0 FD. b6 L.

Q. E. D.
COROLLARIUM.

In omni triangulo zquilatero fen
Yfofcele lineare@a: bafin bifariam fecans 5
ad eandem perpendicularis eft & contra,

4

)3 Pro~
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-

ca3. 1L ¢
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PRQvPlOSITIO. V.
‘ Si incirculo duas re-
c’h AB. DC nonambe
/ per centrtiin dulle, ﬁ,’
A invicem feacnt ¢ ille
[ife non fgeabant bi- .
\‘L'/ ariam,
DEMO‘N_STRATIO.

Duplex hic obtinet cafus,’

‘CafusI, Aut una tantum ¢ranfit per
centrum, ut-ex:gr: FE , patetillam ab
altera CB non fecari blf:mam quia illa
_per hypothefin non tranfit per centrum,

Cafas 2. Aut neutra tranfit per cen-
trum, -

Si jam Adverfarms contendat duas li-

neas AB. DC fe mutuo fecare bifariam in

.Ew ex centro F, -ducatur re&a FE,

“Tum FE (ecat ADB bxfanam. g0
ang. FEB cft reQus.

"Eadem I~E fecat DC bifariam, Ergo 2
ang. FECeft reCtus.

, Ergoeritaﬁg. F:BX FEC. Totum
& pars: quod eft abfurdum.

i ~  Pro-
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~ProrosiTi0 V.

8t duocirenli BDCB,
BEC, [efe mutuo fecent

roi habebunt idem cem.
triim.

DEMONSTRATIO.

* Si quis ponat A effe commune utriuf~
que centrum , ducatur AB abillo centro
A ad punctum interfcClionis B, ut & AD,

Linea AB 0 AD; qufa radii circuli
BDC.

AB X AE. qma raducn’cuh'

BEC.

Ergo AD?2X AE. ond e[t ablurdum,

At eadem demonfiratio’ obtinet in
omnibus pundis, quz intra. comnmne
. utriafque cirquli Tpatium fynt pofita..

Ergo umverf im patct veritas ProPof -
tionis. - 'Q.:P.

Pf 2 N PRO:

a Az

Theor. 4.

L
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mers. PROPOS1ITIO VI

Sz d_uo circuli BA. TC Jfe.
WULHo Interius tangaut in B«
non erit sllorsm idem centrom.

 DEMONSTRATIO.

S contendat alxquxs pun&tum
ex: gr: D efle commune illorum
-centrum ;5 ductisDB. DCerit.

DBx DC. ‘qula funt radiicirs
culi BC.

' DB DA, quiafunt radu cir-
culi BA.

~ Ergo
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\ Ergo DC = DA, Totum &. Ay 3, .
pars: quod cﬂabfurdum

. Adeoque cum eadem demon- .
ftratio omnibus punctis utrique
circulo.communibus poffic appli-
cari, non habebunt ifti circuli
unum & idem centrum.

QE.D.

/ Ff é Pfo-'



/ 236 - Euciibis

Theor. 7. ’

I

"Proro slrlo VII

Si in circulo quows extra cens
trum F accipiatur punttumG', ex

quo quedam rete GA. GC.GD.

GE GN, m czrra/am cadnnt

Tum f
1. Maximaerit GA, que. per
centrum E.tranfit.
2. Minima erit reliqua diame-
tri pars GB.
3. Aliarum veromajor eft GC,
que maxime GA propter.
4 Neque‘plures quam due ab
zl}o pum‘?o G ad circumferentiam
duci poffunt equales.
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DEMONSTRATIO.

Pats I Du&iFC.in trxanaquGFC
Duo latera GE.FC <’(‘C a 2.1
Atqui " GE.FC GA, quiaFC

- 0 FA., -

'-Ergo r*GA <GC.

Pars 2. Du&aGE In TnanauloF(“E
Duo latera F(J GE 2= < FE. hoc}
. oo clt ¥B.
FG. kol

,GEb < GB.
bAx 4

Pars 3. Du&a GD , 1n manguhs
CFG. DFG. .
- Latus CF20 DF

Latus FG utrique commune,

Sed Ang, CF(: < DEG.

Ergo bafis CGc < DG,

Pars 4. Patctex pracedentibus 3 nam .
fi tres poffent zquales GD. GE, GN du-

¢ 241,

" ¢i; tum forent duz GD. GE ad.can-

dem partem inter fe 2quales.
Quodrepugriat parti 3.

Pro- |
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/

Theor. 7.

-

Eﬁcp:nLﬂ
PROPOSIT!O VIIL

St a pmzé?o- A extra citc--
lum accepto ad circulum ducan- .
tur quzdam reﬂx’ 4H. A4G.
AF . ‘ - ‘

1. Earum qlm in cavam

perzphermm incidunt maxima e-
rit AH , que per centrum L

_tranfi.

2. Aliaram }najor' eff ea,
Ag' > que maxime AH pro-
Iuor.

3. Extra circulum minima
eff AB, que produtia per cen-
#rum mm/ z.

4. Que minima proptar Al

remot:are AE minor erst,

o
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§. Non plures quam due ex
ditto puniio A in peripheriam
duci poffunt equales five intra
circulum five extra,

 DEMONSTRATIO.

ParsI. Du&a re@aLG. in tri

angulo ALG. : .
Duolatera 2 AL. LG < AG.* ¥

Atqui AL. LG 2-AH.
quia LG LH. ‘

Ergo AH’ < AG.
Gg | Pa'rs\
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cAx. 4.

dar. L
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Pars 2. Dm% Itnea LF, in uunguhs
ALG. ALF.
Latus AL utrique commure.
Latus LG 0 LF. quiafunt radii,
. Atquiang, ALG < ALF.

" Ergo bafis AG b <l;;fAF

Pais 3. Ducta L.C. in triangulo ACL.
Duolatera AC, CL.b < AL. }S
CL.-20 BL!

Remanct AC < c AB.

Pars 4. Du&a LE in tnanguhs AEL
ACL.,
Duo lateraexteriora
AE.EL d <AC, CL>S
LEX LC.

Remanet AE < AC.

. Pars§. Patetex prxcedenubus nam
dufta AI D AE. quz intra AL ducttur

- erfe illd wminor quE extra. illd major:

adcoque ex A non poflunt duci plures

. quam duxquz ﬁnt £quales. Q E.D.

Pro-
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P-&q POS1T10 IXoo e
Si ab aligno intra

Circulum pancto 4 plu-

ves quam dus rects equa-

les AB. AC. AD ad pe-

riphcriam duci poffint ;

Hlud punitum erit cen-

trum, |

DEMONSTRATIO.:

Du@asreas DC CB. divide bi ﬁr:am N

in F& E perreftas FALEA, 2
- Tumintriangulis AFD, AFC.

Latus AF utrique commune.

Latug AD 20 AC, per propofitionem.

Latus FD 20 FC. per conltructionem.

Ergo Ang. AFD 20 AFC, & mer- ¢ 1
que breGus: adeoque in perpendxculan b Def,
FAeritcentriun, ¢ _ 1"c°lmm

*~ Deinde eodem ‘modo per triangula 1. 111
AEC.AEB demonttratur centrum etiam
eflein perpendiculari EA. '

‘Ergo neceflario eritin pun&omterfe-
&ionis A . quiaduz lincz FA. EA prz-
ter illud nullum habent commune,

Q. E D. *
Gg 2 T're.



Theor. 9.

. a9. 1L

by HL

236  Eucripis

" ProrosiTio X,

Duo  circul
A E ADE. AFC [e

' \G/ > mutuo non fecant in
Y/ pluribus quam duo-
R—¢

“bus pantitis.

DeMoONSTRATIO.

Juxta Adverfarii opinionem
ponantur fe invicem fecare in
tribus punétis A.E.C.. Tumex
invento circuli ADE centro G.
ducantur re&tz. GA. GE. GC :
quz funtzquales: quia funt ra-
diicirculi ADE. -

- Atqui tres ift 2 zquales GA.GE GC
etiam pertingunt ad peripheriam alterius
circuli AFC: ergo punGum G illius

“quoque aerit centrum.

Adeoque duo circuli fe invicem fecan-
tes hdberent idem centrum, b quod eft
abfurdam. '

Pro-
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Theos,
10.

‘Prorositro XL

Si duo circuli (e interius tan.
gant ‘in Ay reta FGillorum cen-
tra F. G. confangens , fi produ-
" catur , tranfibis per comtallum
A

“En

DEMONSTRATIO. .

Si juxta Adverfarium non ca<
datin A, cadataliorfum in D.

. Gg 3 Tum
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Tum _
/Re&a FGDx» FGA quiafunt
S{ radiimagjoriscirculi. . = -
"\ " FG FG
GD»GA. -
- AtquiGB20 GA. quia funt ra-
dii minoriscirculi.

" Ergo GD 0 GB. Totum &
pars. quod eft abfurdum.

Atqui eadem demonttratio ha-
bet locum quandiu inter punéta
D & B manet aliquod interfti -
tum; feuquandiuillapun&anon
coincidunt hoc eft quandiulinea
GD nontranfit per conta&um,

Ergo FG produ&a cadit in
- conta¢tum A.

Sche-
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S.CHOL 11L§1 .

B

‘Poteft hxc propofitio fic con-
verti.

Siduo circuli fe mutuo interius
tangant, & a pun&to contaltus
B, ad centrum unius circuli du-
catur Re&a, tuminillaautillius
produtaquoque eritcentrum al<
terius circuli, '

"DEMONSTRATIO.

Duplex hic obtinet cafus: Aut
enim duda eft BA ex contaftu

cfew
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ad centrum majoris circuli: Aut
du&@a ¢ft BC ex conta&u ad cen-
trum minoris c1rcuhC

CASUS I,

Si centrum minoris circuli non
ﬁLjY{inea BA, fitextraillamin
puntto G. ducantur linez BG &
AD per G.. ~

/GE 0 GB. quia funt radu minoris

cirenli.
gAG AG, justa Adv.

AEJ)AG—__GB .
'AtqulAG._ru GB <AB {, AD. 20.].

Ergo AE < AD. pars major toto.

Et cadem demonftratio habet
locum in omnibus punéis affig-
natisextra lineam BA. E rgo cen-
trum minoris circuli repericur in
linea B A. \

Ca-
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CASUS IL

Sit centrum majoris Circuliextra re™
&am BC,; autilkus produ@am, in pun-
&o F. Ducantur BF & DF per C.
Eritque
AICE 0 CB. quia fadii minoris c1rcuh.,
: tCF CF.

FEOFC,l-CB, .
Atqui FC|-CB <FBY. FD.

Ergo FE < FD pars toto.
Q. E. A,.

- , Mh Pxe-
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teo. PROPOST TI ) XIIL.

Il.

Sz a’uo cirenls fe Invicem ex-
terius costingant in B. “Reéta -
que dlorum ceritra conjungit
per contalium - trapfibit. |

"DEMONSTRATIO.

$1 Adverfarius - hoc neget,

* fint fi ficri’poteft centra itacon-

-ﬁltuta, ut reta FG. ilia con-

juiigens non tranfeat per pun-

€tum contaltus B., fed circulos

fecetin C & D. Tum du&tis FB.
GB, in triangulo FBG. :

! La-
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Latgta F.BY;GJ <FG. " a ;c;.,‘t.
,Atqui FB BGxw partibus FC. '
GD.

- Ergo FC.GD < tota FG.
quod eft abfurdum.

. Eadcm demonﬁrauo vim ha- -
bebit quandiu pun&a C& Dnon
coincidunt : quod folummodo
ficin pun&o conta&us B. Ergo
linea centra conjungens per illud
tranﬁrc debet.

* QU D.

e

Hh:  Pro
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n. ~ PrOPOSITIO XL
12 . - .

" Circtilus.circulumnon tangst in
pluribus punétis quam ume; five.
intus ; five extratangat..

R e

DEMONSTRATIO.

Cafus]. Circulus ABC tangat (juxta

- Adverfarium) in duobus pun@is A & B :

arn 1L Tumre@aFE, tendet 4ad puncta con-
tattus A & B; ducatur FB. _

FE .- EB 2 FA, quiafunt radii

ejuldem circuli, - '

At~




Liser TERTIuS. 245
Atqui FB 2 FA propter eandem

ratlonem.

- Ergo FE +EB.‘X) FB. ond eft
abfurdum b

Cafus 11 Cerulus ABC (f' non in
uno) in duobus Pun&xs tangat circulum
ABD. fc.in A & B, Re@a PEq’l '
centra conjangit tranfit per ccontm.tum ¢ IL
A -
" Atqui (juxta adverﬁum s qux emm
. contaGum in B ponit) illa etiam tranfit
per B, atlinea FBE fit lineare&ta.

2008,

Ergo hinc fequeretr duas reQas
FBE , FAE comprehendere fpatium.
Quodeft abfurdum. dAxIz

AHh 3 Pro”

-
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o, P ROPOSITIO. XIV,

1 1, Equales recte AB. DC
in circulo a’qualzter a centro ds-
Slant. °

2. Et 4qaalz!eracemro diftan-
tes inter [e a’qaales ﬁmt

&

~
L]
.

T

B

. DEMONSTRATIO.

Pars I

Ex centro E duétz perpendi-
o1 culares EF. EG, lineas? AB.DC
bifecabunt; & quia totx funt -
- - qualeserunt & femiffes AF. DG
* zquales: ducantur radit EA. ED.
In triangulis rc&anguhs dFE |
DGE
g
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rta AF FE:OD AE\ I
ota DG. GE 0o DEA7

Atqm a 413.;0 oDE. quia fiunt

é radus

_Ergo Gta AF. FE .*,oatanGGE
' S a’ Ab 0 aDG.

RemanermFE oGE.
- Etgo hnea FEO GE adeoquc
d:ftancie zquaies. -

i

Pars I
Supraerant '

ota AF ”Eat)mqs DG G‘EB
o FE . GE.

DAFaoDG '

Ergoipfa 4F 0 DG. & 1pfarum |
dupla.. . - _
AB* 0 DC. Q.D.E.

bAx Gy

o

Pro-



384 . Eucripis

rhesc. PROPOSIT! o XV.

E yellarum in-

¥ feriptarum

1 maxima eff
' " Diameter

- - AdF.

2. Reliqguarum vero ca BE ma-

for quecentro propior.

DEMONSTRA TIO. .
‘ParsI, Du&is GB. GE. in tnangulo
BGE..
3 10,1 Duolatera2BG. GE <BE,
: Atqux BG. GE'0 AF. Diametro,

Ergo .AF < BE,
~ Parsil. Du@isGC.GD ¢ mtnangulzs

BGE. CGD.
Latws BG O CD> Quia {unt
Latus GE 0 GD'radii.

Atang, BGE < CGD,

Pl Ergobafs BEb < CD,
. : .Q, D. E.
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PROPOSITIO XVIL

tatem diametri 4

laris FE.
" 1. Hlacadet ex-
tracirculum,

C

o ipfam & civculum
alia recta ad contaltum A duci poteft que
circulum non fecet, o

R4 : ¢
DEMONSTRATIO.
Pars]. Ex centro D ad quadlibet pupttum F.
du&a DF, eritintriangulo DAF. )
AngulusA < F. quiaangulus A reQus.
Ergo Latus (a) DF « latere DA,
Atqoi DH 0 DA. quiafuntradii.

Ergo DF < DH. Adeoque quia- punétum H
eftincircumferentiaerit F extra,  °

Idem ratiocinium ~omnibus puntis linex
FAE poteft applicari: adeoque tota’ FE (¢xces

_ ptopunto A) eritextracirculum,

Parsa. Ponat adverfarius reGtam AB pofle
duciinter AE. & circulum abfque circuli fe&ia-
nc. Excentro D ad AB ducatur perpendiculas
risDK. Eritquein triangulo DKA,

Ii Ang.

ducatur perpendicus-

Theor.
16

Si per extremi.

2. Neque inter *

219.1,
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" Ang.DKA <DAK.
Ergolatus DA b < DK.

Atqui DA. pem‘ngit. ad peripheriam,
Ergo cadit DK. intraCirculum; adeo-
que linea AX illum fecat.

 COROLLARIUM.

Hinc rurfus paret retam li-
neam Circulum tantum in uno
punlo tangere : nam demon-

Atratumeft totam re@tam FE ca-

dere &xtra circulum excepto uni-
co punéto A ; adeoquein illo fe-
fe tantum contingunt.

PRro-
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Progositio XVII. L
Adato puniia '

AL

/~7 - A rectam lineam

N AC ducere que
‘cireulum datum

/BCD tangat.

_ CONST R UCTIO.

1. Bx pun&o A ad centrum ducatur‘
re&a AD.

2. Centro D radio DA dc(cnbatur
circuliaicus AE. -
. 3. Expunto B crxgamr pcrpendlcu\
lanis BE, .

4. ]un&aED, ducatu; AC,

Dico lineam AC tangere circulum,

DEMONSTRATIO,
Intridngulis ADC.EDB. -
Latas AD 0 ED\ Quia funt radii eo-
Latus DC 0 DB/rumdem. cxrculorum. ' e
Angulus D communis.

‘Ergo?Ang. ACD EBD : v',“‘
Atqui Ang. EBD elt reéus per conft.

Ergo etiam ACD eft reCtus : adeoque
lmcaAC p tangit ¢irculum. b 56 UL
: Lz Pro-
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theor. P ROPOSITIO XVHL

c B Sirelta linea
> /"~ ABtangat circy-
L/ BN lum , que excen-
tro D ad conta-
étum C ducitur
DC; illatangen-
genti AB perpendicularss erit.

DEMONSTRATIO.

Si neget Adverfarivs; Sit alia quz-
" dam DB pirpendicularis ad tangt‘ntem i
tum in triangulo DCB,

Angulus DBC < DCB ]uxtaAd-

. verhnum
81915 :
' ErgolatusDC <DB.a *
Arqui DCO DE. :
bA%. 9.

Ergo DE < DB, Pars. majbt to~
to: quod eft babfurdum. Eteademde-

monftratio habet Iocum in omnibus pun-
. Qislinez CB

.- , Pro-
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PROPOSITIO XIX Theon,
. R £ X
A N ! mf't'a lmea AB
| ~ ztangat circulum, &
ex contatiu C duca-
tur perpmdzculam‘
CE inillaerst ven-
£ trum

DEMONSTRATIO.

Si hoc ab Adverfario negetur 3 ahbl
centrum affignare debet: Sit hoc in F :
tum du&a FC erit
Ang. ECB reCus. per propofit.
AtqulFCB aetiam reftus juxta poﬁ a18. IIL
tlonem Adverfarii,

Erno ECB 2 FCB. Totumn &pars' )
quod cﬁ ablardum, ‘ ~
Eadem autern demonftratio locum ha-
bet ubicunque ab adverfario centrum P°‘
natur.extra lineam CE.,
Ergoin linea CE reperitur centrum.
Q E. D.

It 3 Pro- .
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iesi- P RorosiT10 XX.
" Angulys ad Centrum GEB du.
. plus eft anguli GDB ad periphe--
"riam ,’cum idem arcus GBefi ba-
fis angulorum,

* _DEMONSTRATIO. =

~d

CalusI. Intriangulo Ifofcele \
Angulus GEB 0 ang. D -} B, 16.1.
AtquiD 0 B.. 5. L
"Ergo GEB. duplus gnguliD.

Cljl
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e

Cafus 2. Du&a AF per centrumE
A )Ang. BEF duplus ang. BAF. > per ca-
\Ang CEF duplus ang. CAFllum, I,

" Lotus BEC duplus totius BAC.

Cafus 3. Totus Ano GEC eﬂ
duplus totius (:DC g

Partialis GEB eft duplus par-
tialisGDB.

Remanet BEC duplus BDC Q.E.D,
| PRro-
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rheor,
39

sAz 7.

"PrROPOSITI1O XXI,'

Incirculo, qui eidem arcui BC
infiftunt anguli BAC. BDC, fex
qui funt in eodem fegmento y funt
suter [¢ gquales.

DEMONSTRATIO.

\ Angulus- BEC eftduplusBAC 1
Atqui id. BEC eft duplus BDC 2 1L

Ergo BAC *2 BDC,

Prq

i
— o
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PRorosiT10. XXIL

Qua-
o drilaters
:D ) circulo
10 —>C inferipts,
1 71\ aBcD:
anguli op-
: "/ D.B.pofisi
7 Auobus

A B redisfunt

, . equales,
" DEMONSTRATIO. .

‘Dudtis diagonalibus AC. BD. ’
<Ang 00 Q. *quia -mﬁﬁunt areui 434,
A

AB. .
\Ang. S 0 R. 2 quia mﬁﬂ:unt arcui
.CB

Totusangulus ADC J) Q-|— R )A

Angulus ABCX ABC

Theox,
k-

Duo anguh ADC. ABC tribug

Q- R -} ABC.

Atqui hitres funt 30 2 Retis.
Ergo & duoADC |- ABC
2 2 Redtis.. Q.E.D.

Kk . Ple't' i
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o ProPOS1T10. XXIIL

- 87 fuper ;eéden.t reta DF con-
fitata (int duo [egmenta circuls-
rum ingqualia; illa non Jant fi-

milia,
E - -
D F 3
DEMONSTRATIO;

- - §i contendat Adverfarius illa effe fi-
milia; ducantur reGz FE.ED.DI.

enet. . Ang. DEF 20 DIF juxtsa Adverfarium
1o, 1L Atqui'DEF > DIF. per 16, L

Quaz duo funt contradiGoria,

Pro-
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PROPOSITIO XXW Then

Segmenta fimilia ACB. DEF,
faper eqmlzém refltis AB. DF
con/fztuta, inter [¢ [umt ¢equalm.

DEMONSTRATIOQ. .’
_ Superponatuc AB.ipft DF, autcon:
ruent aut non.
Sinon :'tum peripheria ACD.,
Vel cadet totaintra vel extra periphe-
- riam DEF: contra precedentem,
Vel interfecabit pcrrphcnam DEF:
tunc cireulys, circulum fecabic in pruribus
quam duobus pun&is : contga Io. hu;us.

Ergo congruent : adcoque funt a @i, 0

qualia, S Qb P.

Kk ;5 " Pre~
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Probl. 3.

PROPOSITIO XX7.

' Circwli daturms
\ -arcum ABD
pperficere.

CONSTRUCTIO.
1. Tria pun&a ad libitum fumpta

.A.B. D. jungantur reQis AB.BD.

2, Dividantur bifariam per perpendi-
culares EC. FC. | - ‘

- Dico in illarum interfe@ionis pun-
&o C effe arcus dati centrum quafitum.

DEMONSTRATIO.

Centrum eft in perpendiculari EC.
Ut &in perpendiculari a FC.

Ergo eft in pun&o intecfeQionis ;
quia illud tantum habent commune, &
circuli unicum tantum eft centrum.

Adeoque ex centro C arcus perfici po-

terit. Q E. F

Pro-
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A

-
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PROPOSITIO XXVIL 1o

. o 23.
i in circulis equalibus anguli
Jive ad centra. G. H, fiveadpe-
ripheriam B. E, fint equales : -
tunc etiam arcus AC,DF , qui-
ous infiftunt, erunt equales.

DEMONSTRATIO,
Du&is re@is AC. DF, in triangulis
AGC. DHE: "
Latus AG I)-DH} Quia f{unt radii cir- .
Latus GC 20 HF culorum @qualium,
Augulus GO0 H, per propofitionem,

ErgoBafisAC a0 DF.
Fiant jam apguli B. E. ad periphe«
riamductis AB. BC. DE.EF, -

Kk 3 Quia

2 4.5
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Quia autem angulorum ad centra G.H
zqualium femiffes ad peripheriam B. E.
etiam funt zquales ; fegmenta ABC
DEF erunt bhmilia: adcoque quia fu-
per @qualibus reis funt conftituea ,
erunt zqualia: Que fi a totis circulis

- &qualibus auferantur remancbunt arcus

AC. DF inter fe zquales;

Pars 2, Hzc eodem fere ratiocinio
demonitratur,

Sed notandum in parte prima figuras
debere conliderari fine angulis'ad peri-
pherizgn; quiin demonftratione demum
conltrui debent, .

Sic etiam in parte fecunda fpeGari de-
bent abfque angulis ad centra, ‘quos de-
monltratio demum requirit,

Adeoque utrivfque partis- demontftra-

tione ambo anguli & ad centra & ad pe-

sipheriam exiguntur: cum pet illos de-
monftretur zqualitas reQarum ; per hos
vero {inilitudo fegmentorum ; quz utra-
que neceflaria {unt,.

-t

- . Pro.
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ProPosiTio XXVIL = 1o
Si in aqualibus circalis avens Al DF. %
Jint aquales, anguli illis infiftentes five ad
centra G. H. five ad peripherias. B. E. [unt
inter fe ¢qmlle:.

. DEMONSTRATIO. '

Pars I, Sinonfit angulusG O H.
) Erit G> H.
Vel G <H.,

SitG> H. fiarque -

Angulus AGC D H.

Ergo 2 Arcus A C 20 DF.
Atqui Arcus A1 0 DF per propofity * &1

Ergo Arcus AC 0 AL Totum&
pars : quod eft abfurdum. Ergo angulus :
G non cft minor H,

Eodem modo probatur angulum G
non effe majorem angulo H.

Ergo fequitur G effe zqualem A. ;

.Parsz Hac facile eadem formula' de-

monﬁtatur. ’ Pro-

‘
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Proros 1T10 XXVIII

Si in circulis eqnalibus duite
- fint equales reite AC.DF :erane
" etiam, quosanferunt , arcus AC.
DE inter fe zqualés.

DeMonsTRATIO.

Du&is re&is GA, GC: HD. HF, in
triangulis AGC. DAF. co
Latus AG 20 DH} Quia radii - zqua-
Latus GC 0 HF./linm circulorum. !
Bafis AC0 DF. per propof tionern,

Theor.
25.

.gr  ErgoAng AGC - 230 DHF.
ba6in  Adcoquearcus AC b0 DF.
. Q. E. D.

Ca-
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ProrosiTIO XXIX.  rhey
26,
 8iin equalibus armlz.r arcus
AC.DF fint equales; erunt ¢
[ubrendentes reite AC, ‘DF inter
fe equales. ~

DEMONSTRATIO,

Dufis GA. GC. HD. HF. erunt i -
triangulis AGC.DHF, :

Latus GA 0 HD{| Quia funt radii 2-

" Latus GC 0 HF }quahum circulorum.

"Angulus C 0 ,H. quxa arcus AC po- a2, 111,
nitur zquahs DE. " - ;

" Exgobalis AC,520 DF. bl
Q D.

Ll Pre-
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LPROPOSITIO XXX.

Probl. 4. .

Datum cir.
culi arcum ABC
bifariam [eca-
' re.

"CONSTRUCTIO,
1. Ducaturre® AC, datiarcus cx -
tremizates conjungens,
2. 1lia per perpendiculazem DB, bi -

fecetur. ,
Dico Arcum bife&um effein B.

DEMONSTRATIO.

‘Du&isreis AB. CB. eruntin trx;mgu-
Jis BDA.BDC.

- Latus BD utrique commune
Latus AD O DC) Per con- -
Angulus BDA 20 BDC./im&.

aal ErgoBafsBACO «RC.
bi8.L °  Adeoque Arcus BA 0 ‘bBC.
,Ergo Arcus ABC divifus eft bifariam.
Q E. D, °
. Pro-
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PROPOSITIO XXXL  heor,
- 1. Angulus ABCin femucircu-""
Joreitus eff. -

2. In [egmento majori angulus
BACreitominor.

3. In fegmento vero minori an-
gulus BEC recto major.

DEMONSTRAT!O.

Pars I. Du@aDB, eruntduo trian-
ula DAB. DBC. Ifofcelia, adcoque
anguli{upra bafes 2 zquales. as.b
Ergoang. DBA DAB-\.A ! '
Et.ang. DBC DCB./ "

J .. Totus Ang. ABC_J) duobus BAC

+ BCA. ' ,
Atquiin triang. ABComnes tresan-
. gulifunt 0 b 2 Redis. '

Ll 2 Er- b32.L

/
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Ergo ab upa parte angulus ABC eft
re&us, & ab altera duo reliqui BAC.

- BCA etiam zquales uni recto.

Pars 2. Per partem I duoanguli BAC
BCA fimul conftituunt unum reGum:

ergo folus BAC eft minor re&o.

. € 22 111,

Pars3. In quadrxlatero ABEC.
Duoanguli A -1 E 0 c 2 Re&is.
Atquiang, A > uno recto per par-
tem I. v
Ergoang. E < unorecto,

SCHOLIUM L
Si trianguli re&anguh hypotenufa di-

“vidatur bifariam , erit pan@um bile&io-

nis centrum circuli per triapun&a angu.

- laria tranfenntis:adeoque examen norma.

-SCHOLIUM 1L

Ex hac propefitione deducitur fequens

PROBLEMA.

Minus quadratum Z a majore X {ub-
traherc, feu exhibere dlﬁ‘erennam qua

‘ drtonnm X & Z,

N - Con-
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" CONSTRUCTIO.

1- Super AB 0 X fiat Semicirculus
ACB.

2. In Diametro AB fumatur AD
33 Z., ’
- 3. Centro A radio AD defcribear-
cumn DC., erit re@a AC etitam 0 Z.
‘Dicoduéta CBillius O CB eflequa-
. fitam differentiam quadratorum AB. AC,

DEMONSTRATIO.

Per propof. 31.HI. angulus ACBeft
reQus , ergo in tnangulo reGangulo
ACBelt

S ABmDAC—l-.C]Cchn;y L
@Ac O AT,

DAB——-DACJ) o CB.:
Li; Pro-~
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Theor. ~ ProrosiTio XXXII.

28. .

Sirettalinea AB circulum tan-

gat in C, & a contallu ducatar
alia circulum [ecans :- erit angulus
atangente & [ecante fallus equa-
lis angulo qus fit in alterno fe-
gmento. - .

DemonsTRATIO.

Cafps hic obtingnt omnino duo:
Aut caim linea circulum fecans ad tan-
geatem eft perpendicularis & tranfit per
centtun O, ur CD,
Aut nontranfic ; ut CE,
’ ' . Ca«
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CASUS I

Demontrari debet angulum ACD I)
CFD.
Ang. ACDeftre@us per bypoth. .
Ue& ‘aCFDelt re@us : qma eft in Se- a3 IIL
’ micirculo. o A

Ergoang. ACD 2 CFD.

C A sUus II'
Ab una parte probari debet efl¢’ ang.

- ACE 20 CFE.

Ang. ACD 2 CFD. percafumI
S <Ang QX bR. quiain eodem bax. ITL
: fegmento.
" Remanetang. ACE 20 CFE.
Ab altera parte probari debet ano

BCE 2 CHE.

/Ano BCD 20 CHD per cafum 1.
Ang. Q 0 S. quia funt eodem
ﬂ {fegmento.

Totus ang. "BCE 2 Toti CHE. ,

QED

Pro-
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il Prorost T1 o XXXIIL
\

Super data reita AB [fogrmen-

' tam circale confiruere qtod ca-

j;z'at angulum dato angulo equa-
e,

Eft autem angulus datus vel reGus ut
E, velnon reQusut H, C,

CASUS I.

Conftru&io & Demonttratio.
#31.11L ° Data AB bifariam divifain D, Centro
D radio DA fiat femicirculos ACB. hic
capit aangulum reGum ACB, adeoque
datore@o E zqualem. :
- €a-
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CASUS II.

. 'CONSTRUCTIO.
" 1. Ad datz BA pun@um A ducatur
DK , utangulus DAB fi ftzquales bangu biri

lodato C. . ..

2. ExAduc perpcndxcalarem AF.

3. Fat angalys ABE zqualis angulo -
BAE. ©

3. Centro E, radio EA vel EB

- (quz per 6.1 funt zquales) defcribe

circulum BIAG. .
Dico ﬂgmentum AGB capere angu-
lum dato acuro C zqualem,
Ue & fegmentuin -AlB capere angu-
lum data obtufo H 2qualem.
Pars 1. Ang. 'DAB .0 < AGB, in e3.1L
alterno fegmcnto

Et Ang. DABO °C perconftru&,

‘——Exg() Ang AGBJ) G, . . -

Pars 2. In quadrxlatero AIBG.
Duoangu!il i~ G 400 2Re&is. 4,511,
Etduo angulx H.—]_. C 2 2 Rectis,

rgoI G 0 H. | C. . .

S (E Arqui G 0¢ C. per par- 3% m.
Co “tem I, :

oy 5 N H. Q. D. E::

Ergo'l aoMm ok

~
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PeobL 6. Paoposn*xo 'XXXIV

A dato arwlp ABL foz-
mentum CBA auferre , capiens 1
angulum B, dato angulo ‘D
aqualzm. :

CONSTRUCTIO.

1. Ducatur redta tangcns' 1‘
" Circulumin A, . ‘
2. AdA ﬁatangulusEAC

- xqualisangulo date D,

Di-
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cho fegmentum ABC

capcre angulum xqﬁalcm D.
| DEMONSTRATIO

Ang EAC” 2 A_Bc in al. 3;1 115
terno {egmento

Atqui EAC » D perton— X
ftruGtionem. -

Ergo ABC:» D.~
. RED.

' Mm2 PRe:
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Progositio XXXV.

Siincirenlo due vedle AB. CD fe matso
in E fecuering: Rechangulum comprehen-
fum [ub fegmcntis unins AE. EB: equale
efi ci quod fub fegmentis alierius CE.ED.
comprebendizur vectangulo, - :

) A/—\'c

Y€

" Quatuot diverfi hic occurrere poflunt
cafus. . -
DEMONSTRATIO,

CASUS' L.
Si re¢tz AB.CpD fe mutuo fecent in
Centro: tum T3 AEBerit 0 T2 CED:
quia quatuor illoram latera fint radii,

adeoque inter fe zqualia,
T 8 Ca-
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CASUS IL

Si una CD per centrum F du@a alte-
ram AB non per centrum tranfeuntem
fecet bifariam adeoque a perpendiculari--az. 111,
ter iu E: ducatur FB, -

'PEMONSTRATIO.

T CED--OFEPD OFDfeuOFB, bs. 1L |
Atqui OFE.L.OEB 0 O FB.

Ergoiliis in hujus locum pofitis. \

S CEp--OFE D OFE-}.OEB.
oAdeoque dempto utrinque eodem O FE,

£3CED 2 O EB hocelt T AEB.
"CASUS IIL

, Sire@2 CD per centrum F du@a alte-
ra non per centrum non dividit bifarjam
inE. -
DEMO N.STRATIO._
Dutta FG perpendiculart ad AB, ut
- & FB tum erit. : T

Mm 2 =
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=CED 4-0OFED DIFD  ho:chROIFB.
OFG—~0OGE47 L O F6 ——LiGbgy

Sublato utimque 0 FG. erit

SCED —DOGED® _ DGBL |

Soblato 'O0GE SAEB——0OGE 5. 11,

. T CED 20 T AEB. Q.D.E.
CASUS 1v.

Si neutra tranfeat per centrum & fe
mutuo fecent utcunque. , [

© . DEMONSTRATIO.
Ducatur GH. tranfiens per centrum F ‘
& per interfeQionis punGum E. Tum. 4
&0 AEB 0 I GEH\perca- |
“Et3 CED 2 cidem " GEHfum 3., !

Ergo{J AEB 0 2 CED.
| Q. E. D,
"N O T A

Incafu 3. Tlla que Gibi invicem fub-
fcribuntur inter {e funt zqualia & inferio-
raloco fuperiorum legi debent, ‘acfi in |
una eadem linea eflent fubftituta; .id |
quod ctiam in plerifque aliis demonftra-
tionibus obfervandum, . 7

T S Scho=

[}
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SCHOLIUM. '

Suppofitis Libri V. Definitione L. &
prop- 4 & 16, (quz cumehac propofitio-
ne nihil habent commune) hac unicade-

" monftratio facillime omnibus cafibus i in-
fcrvxre poteft.

DEMONSTRATIO
.’ Du&is AD. CB, erit in triangulis
" AED.CEB, T
Angulus AV Q ' '
Ang. Do B UL |
~ Ang. AED 0 CEB. 15.L
. krgoerit per 4. VL
- AE—EDZ CED 1 EB.
Etpernoﬁrum Theor. I, Lib. V.
vel 16. VI, '

' [JAE.ED 3CE.ED, Q.D.E!
. Proa
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Pnopo sxrro XXXVI.

A SiapunitoAex-
tra civewlnm dato
ducantar duave&«,.
ung tangens AF ,
altera fecans AB,
Erit Yectangulum
BAC, f[ub1tota fe-

" cante BA ¢ illius
parte ACinter pun-

Gum A & circslum interjedta compreben-

fum » aquale quadrato iangentis AE,

Theor:
30,

[ ]
* Duo hic notandi funt cafus, .

CASUS I,
Aut fecans AB tranfit per ¢entrum D,

“ DEMONSTRATIO.

Du&a DF, crit
& P'VBAC---—-[]DCaK) ODA.

ODF—1~OFA471.
Atqui ODC 30 ODF. Quia fantaradiis.

""BAC J) O FA.

CASUS 1L

Aut fecans AE non tranfit per centruma
De~

¢
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DEMONSTRATIO. Rt
~ Ex centro D duta perpendiculari r
. DGut & DI :erit ‘
O EALLOGI»OGA

,DDQ.DDa&'

TEAI —~-0DG—~0GI 1 0DG ——-GGA.
47.1. 0D1 feu DF T ODa. 47 [
‘Hocelt UFD—=Uta gl

DEAL-}-ODF0ODE—.ara,
. Sublato utrinq « O DF. a

-~

O3 EAL O FA.
. QED
‘COROLLARIUM. L.

-

. Siapunfto quovisextracirculum fum.
pto, pluces rectz circulum  fecantes du-
cantur’, reGangula comprehenfa fub toX
tis fecantibus & partibus exterioribus ,
inter fe funtequalia,
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SCHOLIUM L

Suppofitis iifdem quein Scholio precedenti,
hanc damus Corellatii primi demonttrationem,
Demonflrandam eft T CAB cffe aquale

T DAE.
. DEMONSTRATIO.
Duétis CD & BE, erunt triangula CAD. EAB |
- interfe fimilia.
NamanguliO~4~P X0 2 Retis22,111
Etangnli AEB——P J0 2 ReQis 13, 1.

: Ergo O <P 0 AEL——VP,

E..... - gt \ v b
Et Sublato communiangulo P, -
. O 0 AEB.
Deinde ang, A utringue eft communis,
_Ergo R 30 ABE, 32,1 r

Quare in triangulis CAD EA Berit per 4, VL.

CA ——AD = EA [AB, o
- Etper 16, VI &=
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—CAABD =DAAE,  QE,D.

SCHOLIUM 1.

Sijamex pun@o A fupra lineam AC.
ducatur ALG ; eodem niodo dn&is GD
LE probaturefle = GAL " DAE;,
notandumque @ pun&a peripherizG. L.
concave & convexz propius ad feinvi-
cem accedere, quam punéta C& B quae
puncorum diftantia adhuc magis immi-
naitur fi ex A fupra lineam AG ducatur
alia Circulum fecans : donec tandem du- -~
catur re&a AF, que Circulumtangitin  °
‘unico puno F,in quo punéta peripheriz
concava & convesa coincidunt, adeoque
cum dntea defignatz effent duz linezx AB
AC feu AL AG, inter feinzquales; jam
ex A ducitur folummeodo unica linez AR.
quz ergoin fuperiori proportione bis fu-
menda eft fc: femel pro linea GA , & fe-
.mel pro LA. quo facto proportio fic fla=
bitFA—ADZ EA | AF,

Ergo per16. VI,
O Tangentis AF 0 T DA. AE.

Quz zqualitas ipfius Propofitionis 36
genuinum exhibet fenfum , ut hinc pateat
quamar@o nexu hz veritates inter {eco-
hareant, quamque naturali una ex alia de-
ducatur confequentia. ’ B

) Nn a3 Pro-
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COROLLARIUM IL

Duz re&z ab eodem pun&to
du&tz , que circulum tangunt ,
< inter fe funtzquales. :

C»OROLL ARIUM IIL.

Ab codem pun&o extra cir-
culum fumto, duci tantum pof-

- fuot duz welz, qua cxrculum

tangunt.

Pro<
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PROPOSITIO XXXVII, Theot,
A Sia pundmx- fh

" tracirealam pofi- P
C/// * to duite fine 4 )
teite AB. AF,

ut retangulum
BAC fit equale

quadrato alterius
) AF, tam  lines
AF circulum tan- .
get in P,
DEMONSTRATIO
Du&a linea tangente AH, ut & lineis
- ' DF. DH
"’"BAC‘:DDAH : =;6.'

"Atqui_"BAC 0 O AF. per propofit,
ErgoTt AH 0 AF. krgo AH 0 AF.
Quarein Triangulis AFD. AXD.
Las AF 0 AH, ’
Latus FD 0 HD. ' Lt

Latus DA commune, . -
hrgoAno AFDXO AHD, b bsx
. ‘Atqui ¢ AHD eft reGus, c18. 11y,
Ergoergo AFD reltus eft adeokjue , 7
4 AFtangens, Q.E.D. 416 Iy

FINIS LIBRI TERTIL
' Nn 3 PRO-a



EUCLIDIS
 ELEMENTORUM
’ LIBER QUARTUS.
DEFINITIONES.

- 1. Figurareitilinea, n figura
.relliliea infcribi dicitur , cum
Sfinguli ejus figure, que infcri-
bitur s anguli, [inguls latera ejus
cui infcribitur tangint.

2. Similiter & figura circum
figuram defcribi dicitur , cum fin-
" gula ejus, qua circumfiribitur, la-
 terq [ingulos equs figure angulos

tetigerint , circum quam illa de-
[ersbitur. - :

3. Fi-
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3. Figura autemretilinea iy
circulo infcribi dicitur y cum fin-
guli efjus figure, que infcribi-
Tur, anguli tetigerint circuli pe-
ripheriam: =

4 Circulus autem circum figu-
ray defcribi dicitur . cum circu-
Ui peripheria, fingulos tangit ejus
Sigure, quam circamfcritst . an-
Zulos. : _
5. Figura ve.

ro reftilineacir-

" ca circulum de-

G [eribi dicitur ,
cum fingula lz-
r, B — o PETa efus. ) que
: : circumfcribitur,
circuly peripheriamiangant.

6. Sie
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6. Similiter & circulus in fi-
gura_infcribi dicitur's cum circu-
li peripheria fingula latera tangit
efus figure inqua njcribuyr.

7. Retta in circulo accommo-
dari, [ew «coaptari dicitur, cum
efus extrema incirculi peripheria
fuerins..

: AL\
Sic A B. dicitur incirculoac-

commodatanon véro CD.

Pre~
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Prorositio. L. oy x

In datocir-
tulo ABCac-
ccommodare
rectam BA
aqualem da-
te reite D : queCirculi diame-
tro BCnon [it major.

CONSTRUCTIO.

1. In dato circulo duc Diametrum
BC; cuifidata rectaD fir 2qualis, pe- -
tito fatisfaum cric. Si vero minot.

2. Abfcinde aBE D D : & centroB 2 3.1
radio BE defcribearcum circuli EA, |

. Dieo re&ain BA efle 2qu: lem D

& coaptatam in Circulo,
y

DEMONSTRATIO.

LineaD 0 BE per conftru&ionem,
EA X BE: quxa radii.

ErgolineaD b &) BA, quz eft co- si‘)’:fx

aptataincirculo quia cutraque extremi- ., 1v..
18 texmmatur in penphem.

Oe Pro-
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- y
st 2, PROPOsiT1O IL

In dato circulo ABC triangu- |
lum ABC defcribere, quod dato
triangulo DFF (it equiangu- -

lum.
D G A w
c
4 B
CO.‘NSTRUCTIO;

sout 1. Ad adu@z tangentis GH
bap 1. PUNtum_A ®conftituatur angu-
‘ Jlus GAB. xqualisangulo F.

2. Adidempun&tum A 4bal-
tera parte fias HAC zqualis an-
guloE.

. Jungatur re¢ta BC.
. , - Dico
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Dico triangulum ABG. ipfi
DEF effe zquiangulum.

DeMONSTRAT1O.

Intriangulis ACB. DEF.
A (Ang, C(c) D|GAB O F perconftru&t:

\Ang,B (c) 0 IHAC 0 E perconftru@. - €32. IIL~

Duo agguli C --B duobus
} |

Ergo etiam tertius * A ter- 4, cor. -

. tiO D' 3.1,

R
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B - PROPOSITIO III

Prebl. 3. . [ .
Circadatum circilum BCEtr;.

angulum* L.V defcribere 2qujan-
gulum datotriangulo AFD.
_ i o

CONSTRUCTIO.

1. Trianguli DAF latus AF produca-
tur in'G & H. :
-2, In circulo du&o radic IB, , fiat
angulus BIE. aqualis trianguli externo
angufo DAG.

3. Fiat angulus BIC zqualisexterno
-DFH. )

4 Ad triapunta B. C, E,ducantur
bi6. & tres ytangentes OL. OE. LM,
17 1l Dicoexillaram concurfu oriri triangu-

lum OLM. dato DAF zquiangulum.

DEMONSTRATIO.
Ex Scholio prop. 32. 1. quadrilaterum
BIEL dividi poteft in'duo triangula,cum

s 23. 1

: an- -
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auten unum triangulum contineat duos
angulos reGtos , duo continebunt qua-
tuor; adeoque quatueranguli in quadri-
latero dicto erunt @quales quatuor retis :,
a quibus {i demantur duo cre&i LEI, €610
LBI. remancbunt, S '
"Anguli BIE.L. L 20 2 Re&is.
Atqui DAG -DAF 2 2 Redis.

ErgoBIE- L 0 DAG +DAE\S_
Atqui BIE 0 DAG per conft)

Remanet L 0 DAF.

Eodem modo demonftratur quod (it
angulus M 0 DFA, ergotertius O erit .
0 dtertio D. - ;dz.z o

NOTA
"Quod autemtangentes EL. & BL in
unéto L concurrere debeant {ic patet.
- Du&a BE.

Duo anguli :o;i LBL.LEL 0 :R.
Ergoang. partiales LEB. LBE> 2 R,'

L4

¢ Ergo reGz EL.BL concnrrent,  eAx 1

-

- o ,
Qo 3. Pro-
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Ly ~ PROPOSITIO IV.

- Dato trizmg\ulo ABC circulurms
" inferibere.

CONSTRUCTIO.
1. Duos quoslibet angulos B.
o o.1. C. 2 divide bifariam per retas
- BD.CD. ’ ‘
2. Ex pun&o concurfus Dduc

" perpendiculares DE. DF. DG.
3. CentroD, radio DE. de-

~ fcribe circulum.

Dico illum tangere omnia late-
ratrianguliin pun&isD.E. F. a- -

deoque ipfi inferiptum effe. b
. e-
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"DEMONSTRATIO.

In triangulis DGC. DFC.
Ang. G 0 F. perconftr.

Ang. DCG 0 DCF. quia totus .

C bife&useft. :
Latus DC commune.

Ergolatus DG "2 DF. bi6L

Eodem modo demonftratur ef-

fel’Fo DE. ’

Adeoque tres linez DE. DF.
DG funt inter fe zquales.

Ergo circulus centro D duétus
tranfic per puntaE. F. G. & tan- -
git ¢ omnia latera; quia anguli c16. 1IL

ad E.F.G. funt re&ti; adeoque

d triangulo infcriptus eft., < dpe 6 -

Pro-
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P, £ ProrosiTio V.

Circa datum triangulum ABC
circulum defcribere.

CONSTRUCTIO.

1. Quzlibercunque duo latera AB.
sxo.L BC 3divide bifariamin E; & F.
2. ExE & Ferigep perpendiculares
ED. FD. :
3+ Ex pualto concurfus 5 defcribe
radio D A circulum. '
Dicoillum quoque tranfire per pun&ta

. Bﬁ_C. adeoque triangulo circumfcriptum
¢lic,

b L

DeMoNsTRATIYO.

Dultis DA DB DC, In triangulis
DEA.DEB- =~ ’ -

La-
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Latus - DE  commune,
Latus EA 0. EB} Per con.- -
Angulqs DEA 0 DEB/finn&.

" Ergo chafisDA 0 DB, ceeh

- Eodem-modo demonflraturefle DB
- 0 DC,. adeoque tres linexz DA, DB.
DC {unt inter fe zqualcs.

Ergo Circulus centro D, radlo DA
defcriptus, tranfit per omnia trlanguh
puncta angularia: adeoque ipfi-eft cir- 4 ll’;f'
cumfcnptus d o

Eadem conftru&ionis formula obtinet
in omnibus trianguli {peciebus ; 5 cum hac
folummoda differentia, quod in Re@an-
gulo centrum cadat in pun&um medium
hypotenufz.

In Acutangulo centrum cadat intra trie
angﬂum.

In-obtufangulo vero cxtra. .

SCHOLIUM.

Ex hac propofitione deducitur Metho-
dus defcribendi circulum, per tria pun~
Ganonintinea reta dfooﬁta » tranfeun-
teml

Py DProd
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PROPOSIT! o VL

" Dato Czrmlo quadratam -

Jeribere.

CONSTRUCTIO.
B 1. Ducantur duz Diametri AC
BD in centro C fead angulos re-
&osinterfecantes.
2. Jungantur re&tz AB. BC.
Cb.bA
Dico ABCD effe quadratum
quficum.

DEMONSTRATIO.
Pro lateribus,

Intriangulis AEB, AED.

_Latus
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Latus AE utrique commune.
~Latus EB 0 ED. quia radit.

Aogulus AEB 0 AED. lqulét u-
terque rectus.

Ergobafs AB 0 AD. el

Eodem modo probatar AD
DC: DCx»CB.CBx»BA:

Adeoque quatuorilla Jatera ine
ter fe crunt zqualia.

Pro angulis.

Quatuor anguli A.B. C.D. iftis
lateribus contenti funt in Semi- |
circulo. ergoredti.® bsr. 1L

Adeoque ABCD eft quadra-
tum circuloinfcrs ptum ,

QEF.

Pp 2 ;,Prof \
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ta.;. PROPOSITIO VIIL.

Circa datum Circalum quadra-
tum defcribere.

iy
N/

I cC :H.‘_

CONSTRUCTIO.

1. Ducantur duz diametri
AC. BD fe mutuoad angulosre-
&os in E fecantes. .

~ 2.Perillarum extremitates du- -
cantur tangentes FG. GHHLIF,
Dico illas coeuntes_confti-

- tuere Quadratum quafi.,
tum FGHI,

S
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DEMQNSTRATIO.

Pro angulis,

In quadrilatero AEBF.
4 Anguli A.E. B. F. ;0=4Reéb}S agn L.
- Atqui 3 Ang. A,LE.B 2 3Re&is & Schos

lium,

" Remanet ang. F 0 1 Re&o.

- Simuli ratiocinio probatur an -
gulos G. H. L efle rectos.

Pro lateribus.

In parallelogrammis FD. ID.
latera. FG. IH funt zqualia Dia-
metro BD . adeoque & inter fe.
- In parallclbgrammls IA.HA. -
lateraF 1. GH funt® zqualia Dia- v 5, 1.
metro AC, '

_Atqui Diametri AC.BD funt
inter fe zquales.

Ergo 4 latera FG. GH. HL
JF fonc inter fe zqualia.

- Adeoque FGHI -eft quadra-, -
tum quafitum. Q. F.E.

- Pp 3 Pro-
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Probl. 8.

PROPOSITIO VIIL

In dato quadrato Circulum de-

[eribere.

F___A G

e
SANP

CONSTRUCTIO.

1 ¢ H

1. Ducantur dua dlagoualcs FH GI

fe interfecantes in E.

2. Ex E demittatar ad latas FI pet-

pendicalaris EB.

3. Centro E radio EB, defcribatur

Circulus.

Dicoillum tangere laterain pun&xs
A.B. C.D. adeoque quadrato infcrip-

tum effe.,

De-
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DEMONSTRATIO:
Ex E du}ﬁlis pcrpendicujatibus EA. "

. ED.EC. - | A
+ . Intriangulis FAE.FBE. ernnt,

Angulus A 20 B per conftr. quia re&i.
Angulus 20 0 P, quiafemire&i. a2Cor
Latus FE utrique commune, - 32.L.

Ergo Latus EA 20-LB. b b 26, I..

Sic etiam probatuf FB X EC: &
ECDED: u&ED D EA.

Eroo circnlus centro E , radio EB
defcriptus tranfib't perpun&a A. D.C:
& quia anguli ad illa pun&a funt re@i,
tanget omnia iatera 3 adeoque circulus
quadrato erit infcriptus, :

. QE.D.-

Pro-
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Cpeobl. PROPOSITIO IX.
. fdut,

. Circa datum quadratum circa- .

Ium de[méere

O
A7

CONSTRUCTIO.

1. Ducantur diamietri AC.
« BD fecantes fefein puntto E.

2. Centro E, radioEB, 'de
~ feribatur Circulus.

- Dico illum tranfire pet

« .omnia quadrati punéta

- angularia ; adeoque illi -
cfle cxrcum(’cnptum

De-
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DEMONSTRATIO.

i Diametri AC. BD, quatuor
angulos A.B.C.D. =bifariam fe- 22 Coro, -
cant, Ergointriangulo EBA. **"

AngulusEBA 0 EAB.

Ergo latus hA *0 EB. b

Sic etiam prob:‘uur EB 0 EC.
E&ECOED: & ED»A.

Adeoque quatuor linex EA.
EB.EC. ED funtinter fe xqua-
Ies. ‘

Ergo circulus centro £ radio .
EB defcriptus tranfit per omnia
‘quadrati pun&a angularia A. B.

. C. D. adeoque illi circamferi- -

ptus eft.
‘ “ Q E D

Qq PRo-
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pROPOSITxo, X.

Triangulum Ifof-
celes ABD confiruere,
cujus fing inguls ad bafim
anguli B, & D dupli
fint reliqui ad verti-
cem A.

FrobL.1o.

" CONSTRUCTIO,
o Quamlibetcunqve lineam AB ita
C L anIL d1v1de ainC, utT3ABClit O AC.
" 2. Centro A radio AB delcribe circu-
Tum.
.ExBin 1ﬂo cncu!o accommoda
b1V, bre&am BDX AC.
» 4. Ducre&tam AD.
Dico ABD effe triangulum qua (itum,

DEMONSTRAT!O.
.. Du&ta'reCta CD, circa triangulum
ACD defcribatur circulus ACD.
= ABC 20 0O AChoceft OBD per -
~conftr, .

.P:5-7- ur . Ergo Bﬁtaﬂoxc circulum € ; quem
BA, fecat.
€33 1L Vndeang. BDC ¢ 0 A'inalterno feg.
> _ Anu CDA "CDaA.
A
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o duorum vel 2 = unius Re&x.v
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Totalxsano ADB (0 ABD) 0 A
-.}_.CDA

Atqm ctiam BCD d 0 AL CDA,
Ergo

~ Jntriangulo BCD ang. BCD 20 CBD.

Adeoquelatus BD ¢« 0 Cp.
Atqui latus BD 0 AC,
MEloo'

Intriangulo ACDlatus CD CAs

Adeoque angulus A 30 CDA.,

Ergo angulus BCD (quiducbus A &
CDA eft zqualis probatus) eft duplus an-
guli A,

Ergoetiam BDC ’ qul angulo ABD

ds32. 1,

¢ 6 I,

demonttratus eft zquahs » duplus eritan- |

guli A,

Adeoque & ADB, quiangulo fABD
eft zqualis , ejuldem anguli A -dupius
erit, Q. E. F.

COROLLARIUM

In mangulo Ifofccle hoe modo con=

firuto, angulus ad bafin valet duas partes
1 2 . N
quintas feu v duorum vel % ynius

Re&i s guare angulus A valebit

L

Qq 2 Pro-
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'PROPOCSITIO XL

Theor.
11.

Dato circulo Pentagonum -
 quilaterum & :eqmangulam m-

/crzéere
K\//
F \___,/ G
CONSTRUCTIO.,

t.. Cuilibetcunque triangulo Iofceli
‘ juxta preccdentem propofitionem con-
o 21V, flitato, equiangulumainfcribatur EFG
’ in cxrculoqato
2. lius fupra bafin anguli EFG.
EGF bilecentur per reCtas PI GH,
- 3. Puné&a E, H.F. (J I. jungantur
totidem redtis,
" Dico fatumefle quod petitur.

De-
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"DEMONSTRATIO.

Pro lateribus.

Quinque anguli EFL. 1FG. EGH.
HGE. FEG funt inter fe zquales per
conftru&tionem.

Ergo *arcus quibus infiftunt funt &- 4,6 1y

uales o -
~ Ergoillis bfubtenfe re®e, qux funt b29. 111
Pentagoni latera > {unt :equales.

4

Pro angulis.

Arcus HFGI 0 Arcai FGIE. per
_ partem 1.
Ergo AngulusE <0 Anoulo H. quia e 1,
zquahbus arcubus infiftunt.
Simili modo de duobus aliis angulis

&c. Q.E.F.

Qg 3 Pro';:
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_ PROPOSITIO XII

" Circa datum circulum Penta-
gonum £quilaterum & @quiangs-
lum defcribere.

CONSTRUCTIO.

. Infcribatur Pentagonum regulare
perpraeced ABCDE.
2. Ad pun@a A.B. C. p.E. du-
cantur totidemtangentes, que concur-
" rentinpun&tisF.G.H. L C.
Dico fa&um quod qu&ritur,

!

De-
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DEMONSTRATIO

Pro lateribus.

Ex centro O du@is perpendicularibus
OP.OQ, ut & radio OA in'triangulis
OAP.0AQ_

Latus OP 2 0 OQ. quia aequalcs a4, 1L
AB. AE zquxdlltantacentro .

Latus PA ® 0 QA. quia @quales b3 1L
AB. ACbifeéix funt, ‘

Latus O A utrique communes.

Ergoang. cOAP 0 OAQ. Quifiavfe- ¢ g r
rantur ab zqualibus Re&isargulis OAH
OAG:: remancblt angulus HAB- 0 .

GAL.

peinde T mngulaBHA EGA. fune
Holcelia, quia ex puncto H du&tx funt
du&ztangentes HA. AB : utex pimcto d2 Co-
G duz GA.GE: quz funt d zquales : 1?:.36 '
Quare illa triangula habent bafes AB. :
AE zquales, & angulosad bafin HBA,
HAB,. xqualcsGAE ‘GEA. nonfolum
alterum alteri , fed promifcue omnes ¢ 5 &
quatuor inter {e 2quales, Adcoque® qua- 16.1.
tuor lateraBH. HA, AG: GE. funtin-
ter fe zqualia. o
. S1.
°
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Simili modo demonfteatut omnes
decem lineolas effe inter fe xquales.

Si jam una fit aec‘uahs uni etiam dax
erunt duabus zquales.

Adeoque quinque latera, quazex dua-
bus lineolis conftant, eruntzqualia,

Pro anguks. -

Ex demonftratis patet triangula AHB
AGE haber: omnia latera zqualia.
Adeoque angulum HfO G, Et eodem
modode rcl:’quis.

't

COROLLARIUM:

Siin circulo qualibercunque
figura regulacis fuerit infcripta,
lince tangentes circulum in  pun.
&is illius angularibus, fuo con-
curfu femper conftituent figuram
fimilem circulo cxrcumfcnptam. .

Pro-
) L 2
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ProprosiTio - XIII, .
Prob. 13.

Dato Pentagono regulari cir-
culum infcribere.

~ CONSTRUCTIO.

1, Quoslibet duos angulos A & E
.dividebifariam per reGas AF. EF.,

2. Exillarum pun&o concurfus F,-
ducantur ad omnia latera perpendicu~
lares, - :

. 3. Ex F tafiquam centro pro radio
aflumta una ex iltis perpendicularibus de-
fcribatur circulus,

" " Dico illum Pentagono fore in-

fciptum, ‘

Rs ~ pe-
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DEMONSTRATIO.

In Triangulis AGF. AHF.

AngulusGAF 0 HAR  Per con-
Angulus AGF 0 AHF/ftru&,
Latus AF utrique commune.

228 L Ergoalatus GF 0 HF.

Eodem modo probatur HF 0 IF,
IF 0 KF. KF 0 LF & denique LF
-0 GF. ¢

Adeoque omnes ifl2 perpendiculares
erunt inter fe 2quales.

Quare circulus radio FH defcriptus
tranfibit quoque per punéta LK. L. G.

. ©16. 1L in quibus ifla lateratanget; quia anguli
+ adifta punQa funt re&i. :

Q.E.D.

| COROLLARIUM. L

In quolibet polygono regula-
: ri
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ti omnes linex bifecantes angu-
Jos in uno ¢odemque punéto con- -
veniunt.

COROLLARIUM IL

In omni Polygono laterum
smparem habente numerum li--
nea aliquem ex angulis bifecans
oppofitum etiam bifecabit la-
tus. :

SCHOLIUM

Eadem methodo in quacun-
que figura regulari circulus de-
fcribi poteft. |

Rra . Pro
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Probl.14.

,PROposnLo.XIV‘

Circa datum Pentagonum re-
- gularecirculum deferibere.

O
)

Ce__ b

CONSTRUCTIO.

1. Duos quoslibet angulos A
& B divide bifariam per reétas
2+ v AF. BFy quza concurrentin F.

2. Centro F, radio 4F, vel = |
BF defcribe circulum. .

_ Dico illum tranfiturum per
reliqua punéta angulatia. -

De-
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DEMONSTRATIO,

In triangulo FA4B. ‘
Ang. FAB 0 F BA. quiaillo-
rum dupli funt zquales.

Ergolatus FA FB.

"Eodem modo bife&to angulo
. C demonftrabitur FB FC. &
fic per orbem omnes linez bife-
cantesangulos erunt xquales.

. Ergo circulus tranfibit per
omnia pun&tagngularia ,adeoque
pentagono circumfcriptus erit.

QF E.

SCHOLIUM.

Eadem conftru&ionis forma
circa quamlibet figuram regula-
rem circulum deferipete licee.

[
o’

Rr 3 Pro-
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rals, , PROPOS1TIO XV.

In dato circuls Hexagmam
regulare deﬁ‘rzbere

’1
//4 Q)

b

i~

4

CONSTRUCTIO.

1. Centro quolibet pun&o D, radio
circuli DG, defcribe arcum CGE.
. 2 Ex pun&xs C.D.E. percentrum
G defcribe tres diametros CF. DA. EB.
3. Ducfex reCtas AB.BC.CD. DE
EF. FA,

Dico ABCDEF ctfcbcxagonum
quzfitum. De-
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DEMONSTRATIO.

_ Pro lateribus.
Linez DC. DE fingulz funt 0
Radio DG. '
Linez GC: GE.GD finguli funt Radii,

Ergo quinque linex GC.GD:GE.
DC. DE funt zquales.

Adeoque Triangula GCD. GDE
funt zqullatera.

‘Ergo duo anguli G & Ofi inguli funt
" aunatertia pars duorum reGorum. ‘ 2 Cor.
Atqui tresanguli G. 0.S. fimulpva- §’ ,, L
. lent duosrectos , feu tres tertias duorum -
reGorum. : :

Ergo tertius S. etiam eft una tertia
duorum re&omm. ‘

‘Adeogue tres G, 0, S. funt inter fe
quales. .
Atqd illis zquales funt tres coppofi- crs. L

i X.QT.

Ergofex anguliad Centrum funt zquales.

Ergo d
; go d fex arcus, quibus infiftunt, 426111, .
funt zqua es.

‘ , Adgo.
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e19.1L.  Adeoque ©fex fubten{z, quz confti-
tuunt latera figura, inter fe’ funt zqua-

les,

Pro angulis. '

. Hos effe aquales facile patet, quia
f2r. 11L £ {inguliinfiftunt zqualfbus arcubus, fc.
quatuor fextis partibus totius peripheriz =

Ergo funt inter fe 2quales,

"COROLLARIUM.

Hexagoni latus zqu?le eft radio,

SCHOLIUM.

Du&is tribus re@is AC. AE. CE.
circufoinfcriptum erit triangulum zqui-
laterum,

Pxo'-.
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._‘PROPZOSI‘TI‘O XVIL. o6

A

" Indato Cir-
u culo Quindeca-

gonum regulare
defcribere.

- L4

CONSTRUCTIO.

1. Circulo (3) infcribe pentagonum regulare arr. 1v,
AF.FG[-{; o ] A
2, kidem (b) triangulum regulare ABC. ' :
Dicorectam 5F , forc%atus quindecago- ‘: Scl}:;ﬂ:
ni quaxfiti. R 5.2
. DEMONSTRATIO. °
. Pentagonum dividit totam peripheriam in
quinque partes xquales; quare qualibet, conti-
net uwnam quintam feu tresdecimas quintas to-
~tiusperipheriz: adcoque dux AE. EF, fex deci-
mas quintas contirebunt. :

Triangulam vero dividit totam peripheriam in
tres parteszquales ; quarum quezlibet ut AB con-
tinct wnam tertiam, feu quinque decimasquin-
tastagius peripheriz.  Tum .

Arcus AEF fex dedimz quintz. S

Arcus AEB quinque decdimz quintx-} ’

Arcus BF dna decima quinta. -

Ergo fitducatur re@&a BF , eique zqualesqua-
tuordecim in circulo coaptentur, defcriptum erit
quindecagonum ;' zquilaterum , cum otynesar-
€us fintzqualest ' -

FINIS LIBRI QU ARTI.
, st - Pro-



"EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER QUINT&S.
DEFINITIONES.

1. Pars ¢f maghitudo magni-
tudinis, wiinor i:ajoris , cumme-
titur majorenns.

Um totum fit fua parte majus, pa-
C tet partem 'contincri in {fuo toto,
Hoc autem duplici medo fit,
. Vel continctur itaut aliquoties fumta,
pracifcreddat fuum totum feuipli xqua-
lis {it 5 qrotnadmodum numerus quatucr
feu 45 elt mmor toto12, adeoque in.
illo continctur, & -quidem ita, ut ali-
. quotvicibus, fcilicet tribus fumtus, ac~
curate zqualis fit toti 12 Ft inde hzc
pars Mathemaricis dicitur Aliquota, Que
fuum totum- ablque reliduo dividie , 1d.
quod;ided eltacmetiri: & Hanc Partis
fpeciem Enclides folummodo refpexit,.
“altera, qua fequitur, necgleGa.
Vel parsita continctur in {uo toto, . ut
aliquoties fumta totum vel excedat vel ab
‘ ) illo
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illo deficiat; adeoque nam accurate ipfi

aequahs fit, (luemadmodum numerus 4,
cum minor fittoto 14, inillo'continebi=

tur; .fed quia ter fumtus toto minor cft ac

quater toto major , hac pars non poteft
dici Aliquota, ut alera pars notata :
qun tamen ahqaam exhibet quantitatem
totius quantitatis , vocatur  pars Ali-
quanta,

Caterum cum Euchdes adhibuerit
Magnitudinis vocabulum , fufpicari licee
illum meminifle folunquantitatis conti-
nuz, quz vulgo magnitudinis nomiae
Mathemancrs vemt minime tamen ex-
cludenda eft quantitasdifcreta & in nu-
meris pofita, qua fuas etiam habet pare
tes: quibusilla omnia, que derationibus
& Propomombus toto hoc libro demon-
ftrat, zque facile imo pro captu noﬁro
facilius accommodari Poﬁunt

Quare & noscum muitis aliis omnes

J

) hu;us libri propofiti tiones, negleétis li-

neis demonitrabimus in numens 5 tum:
quia illis magis fumus affucti & de illis
{zpius quam + de lincis cogitavimus; tum
ctiam quia illaque de numens probantur,
{1 cui libet, 1Pﬁs lineis apphcan pofiunt.

b S 2 . iz: Mul-
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2. Muliiplex auntem et major

quantitas quam melilur miner.

“Quemadmoduitn pars fuum totum di-
vidit fea metitur abfque reliduo vel com
refiduo; ira reciproce ctiam totum a {ua
parte dividitur vel fine vel cum refiduo.
Prius illud totum idem eft quod multi-
plex, cujusin hac definitione fit mentio,
nofi intellecto altero. quod cum refiduo
divitur , quodque adeo multiplex dicinon
meretur, .

3. Ratio eft duaram quantita~
tumejuldem generis, mutyaque-
dam fecundum communem menfu-
ram habitudo. "

Cum propie loquendo una eademque
‘res ad feipfam non poflit comparari fe-
,cundum quantitatem , quia fe ipfanon eft ’
major nec minor, patet plures requiri
Inter quas legitimainftituatur compara-
tio; que etiam tantum poflunt effe duz.
Il autem neceffario requiritur ut fint
res homogenez ; ut quantitates ejufdem

- generis; quales funt linea cum Jinea

COlti=

’
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comparata; fuperficies cum*fuperficie ;
corpus cum corpoge: nullo ergo modo
linea comparari poteft cum fuperficie vel

cum corpore, nec fuperficies cum cor- -
pore quianon funt ejuldem generis..

Porro ulteriorem hujus homogene-
itatis esplicationem tradit Euclides in
definitiont 5. : '

Hazc autem intelligenda eft in quan-
titatibus fecundum magnitudinem , feu
partium zqualium’ numerum , adeo ut
una res altera fit vel major vel minor;

hoc eft ut una res plares vel pauciores

fimiles feu zquales contineat partes quam ~

altera,

Ex quibus patet rationem nihil aliyd
efle quam modum feu Tormulam c¢onti-
nendi, qua una quantitas aliam quanti«
tatem continet, vel in illa continetur;
quz capacitas cum per nullam aliam ope-
rationeth quam per divifionem innotef-
cat, liquet rationem feu comparationem
duarum quantitatum non clarius quam per
fraGionis formam pofle exprimi.

Exempli gratia; ponantur duo numeri:

16 & 4. qui faltem aliquam inter fe ha-

bent rationem , quia'numerus 16 major
eft numero 4, adeoque numerum 4 in
sty &
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fe continet: Ut jam ulterius ifta ratio
examinetur videndug -eft quoties 16
continet 4> quod per divificnem inhe-
© tefeit; quia autem facta dxvnhoncacqux—
ritur 4 pro quotiente pronuntiamus ra-
tionem 16 ad 4, efle quadruplam, hoc
eft 16 efle quadruplum numeri 4: vel16
fe laberead 4 ut4ad 1: Id quod etiam
- commode hoc modo exprimitur per fra-

) &mnem -41 quz innuit 16 per 4 efledi~
videndum vel jam fupponit dlvxfum.

Si jam fumantur duoalii pumeri ex. gr.

"8 & 2, & eorum rationem exammando
comperlatur numerum 8 minorem 2 e-
tiam quater in fe continere,, quia per di-
viiloner ni xdem (]UOtlﬁﬂS 4 Obtlnetul‘ quz
per modum fraGionis expofita fic ftabit

-
- .

Inde patebit rationem quz igtercedit
inter 16 & 4, cflecandem, vel fimilem
vel qualem rationi quz eftinter 8 & 2:
quia nimirum 16 toties continet 4, quO-
ties 8 continet 2. -

Porro hinc fic mamfeﬁum zqmmult:-
plicem effz nihil aliud fignificare quam
habere eandem tationem: ut {i dicatur

16 cfle aenucmulnphcem numeri 4, ac
8 eﬂ
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gelt numeri 2, idem eft ac fi dicatur nu.-
merum 16 ad 4 habere eandem rationem,

uam hibet 8 ad numieruun 25 cum utri-
ufquefc. & zquemultiplicitas & cjufdem
rationis idem quoticns 4 per ejuldem di-
vifionis acquiritur operationcm: quare

ejufdem rattunis notationemyhoc medo |

. . 16 s
exprxmcrelxcet-—aw;.. o

Quz fraGtiones, ut iterum in aliam
rattonum formam reducantur , dicimus
16 éfle ad 4 quemadmodum 8eftad 4;

vel fecundum noltram quautimur ferip- -

tionis methodum 16 — 42 8 1 2.
Duoorumautem cujuslibet rationis ter-
minorumille qui ad alterum refertur An-
tecedensdicitur; ad quem vero fit relatio
Confequens rationis dicitur, Utin ratio-
ne 16ad 4 terwsisus Anteceders eft ou-
merus 16; confequens vero 4@ queme
admodum ab altera parte , in ratione 4 ad
16; numerus 4 Antecedentis, 16 vero

" confequentis acquiricnomen,

Rationes dutem non uno dividuntur
modo: nos duas afferemus precipuas,-
‘1. Ratio dividitor in ratiomalem &

. 4

irratienalem, : .
Rationalis eft que veris numeris po- -

telt exprimi ut 6 ad 3: quz cft ea-
° oY T T dem

.
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dem cum 2 ad 1. que dicitur dopla.

Irratipnalis verd'eft quz veris numeris
exprimi nequit, ut in quadrato ratio la-
teris ad Diagonalem; qua, licet aliquo
modo exprimatur per numeros qui Surdi
dicuntur , fcilicetut 1ad /2, cumta-
men /2 non {it verus numerus, fed tan-
tum imaginarii cujuldam numeri nota
veris tamen pumetis explicabilis non eft,

1. Ratio dividitur in rationem zqua-
litatis vel inzqualitatis.

Ratio zqualitatis, eft quando duoad
. fe comparata funt zqualia: ut4ad 4 : &
2ad 2. R :

Inzqualicatis eft, ‘cum termini inter
fe comparati inzquales fint, ut 4 ad 3
& 2 ad 6.-

Hzcautem iterumeft,

Majoris inzqualitatis, cum terminus
gntecedens major eft confequente: ut
4ad3. & 6ada, -

Minoris inzqualitatis, cum antecedens
eft minor fuo confequente, ut2ad6. &
4 ad 12, - N

Proportio eff rationum fimili-
tudo. o

\ - - -

Quem-
®
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Quemadmodum in ‘omairatione re. -
quiruptur duo termini feu duz quantita.
tes, itainomni proportione requiruntur
duz rtiones, cum una eademque ratio
ad {eipfam proprie comparari nequeat,

Cum ergo duarum rationum una ita
fit conftituta, utillius terminus antece-
deuns {uem confequentem tories conti-
neat, vel in illo contineatur five abfo-
lute & fine refiduo five cum annexa -
fractione, quotics alterius anteccdens

- fuum confequentem continet vel in illo
continetur, vel fine vel cum fra&ione
quz precedenti aqualis elt, duz ifie
rationes conftituent Proportionem.

" Ex: Gr: quia numerorum12& 4 ,
Antecedens 12 fuum conlequentemn 4
toties ([cilicet ter) continet . quotics nu-,
merorum 9 & 3, antecedens 9 fuum
confequentem 3 > videlicet etiam ter ,
dua ifte rationes 12 ad ¢ & 9 ad ; erupt
inter fe fimiles feu zquales feu potius-
ezdem fcilicet triplz; & hzc fimilitndo
apud Mathematicoa vocatur Proportio, |

Ef autem proportio triplex, Arith-

" metica, Geometrica, & Mufica.

I. Proportio Arithmetica eft 2qualitas

excefluum vel differentiarum inter tress
T t qua-
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quatuor vel plures numeros; in qua no-
tandumeft quemhbet numersn poiIe re-
cipi pro difterentia.

Ut1- 2. 3. 4. 5. 6. In quibus unitas
eft differentia.

Vel 1. 3.5.7. 9. 1t. Qui binario f{e
invicem excedunt.

Vcl1.4.7.10.13.16. chmarxo.
Et ficin infinitum,

- 11, Proportio Geometrica eft rationum
fimilitudo inter tres, quatuor vel plures
quantitates , feu numeros. Poteft autem
& hic quilibet numerus pro denomina-
tore rationis affumi excepta unitate.

" Ut 1. 2.4.8.16. Qui funt in’ ratie-
‘ne dupla adeoque 2 eft rationis deno-
-minatot.

Vel 1. 3.9.27.81. Quicomfine
in ratione trxpla numetumn 3 pro denomi-

" natore habent. ‘

Propomo Mufica eft qua tres quan-
titates ita ordinate funt , ut eadem fit
ratio pnmae ad tertiam, qua differentiz
nter pmnam & fecundam ad differen-

- tlam inter fecondam & tertiamn. In qua
proportione funt tres pumeri 6. 8. 12.
cum eadem f{it ratio primi mumeri 6 ad

ter-

— .3
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tiom 12, quz eft mumeri 2 (exceflus
primi) ad numerum 4. (exceflum fecun-
dum.)

5. Rationem babere inter [
quantitates dicantur 5 que pof-
[unt multiplicate fe mutuo [upe-
rare.

Hic ulterius explicatur quenam fint
quantitates ejuldem -generis, inrer quas
intercedit ratio, ut {upradcfinit 3. vidi«
mus; nim. quarum illa que antca erat
minor , per multiplicationem fic poteft
augeri, ut majorem fuperet,

Unde patetinter #la, in quibus talis
multiplicatio nullum habetlocum , etiam
nnllam omnino dari rationem. Sic linea
in infinitum multiplicata & (ibi ipfi adid-
ta , nunquam fiet mafor aliqua fuperficie :
cum lineatali multiplicatione non dege-
nerabit in {uperficiem; adeoqueinter li-
aneam & fuperficiem nullaintercedit ra-
tio : quemadmodum etiam nulla reperitur -
inter lineam & corpus, nec inter fuper-
ficiem & corpus 3 cum qualibetcunque
multiplicatione nec linea, nec fuperfi-
cies relicta fua fpecie in.corpus mu-

T Tt 2 ta-

\
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tibitar , adeoque nec ipfomajus evadere
poflit. | -
Cum autem inter latus quadratiejuf=-
que diagonalem xnultipficacio obtineat
certo concludimus illa rationem inter fe
habere : latus enim ita multiplicari &
fivi ipfiaddi potelt ut disgonalem fupe-
recy cum per 20. 1 pateac duo latera
tr.nguli-majora efle tertio latere quod
eft ipfa diagonalis: Hac autem ratio ,
ut fupra notavimus , eft irrationalis ,
cum veris numeris illami exprimere non
detur, .
Pratereare@ilinea & curvilinea inter
fe rationem habere poflunt ; cum inter
illa fit aqualitas & inzqualitas. Lunu-
lz crelcentis quadraruram Hippocrates
Chius, & Parabolz Archimedes inve-
nerunt.  Anguli re@ilinei cum curvili-
peo zqualizatem exhibuit Proclus.

6. In eadem ratione quantita-

- tes dicuntur effe prima ad [ecun-
dam, & tertia ad quartam,cum

. Prima fuam [ecundam toties pre-
Je vel cum tali fraitione continet
Vel in illa continetur 5 quoties
' . : fr;g-

'
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precife vel cum quali fraftione
tertia [uam quariamcontinet wvel
in illacontinetdr.

Cum proportonalitats indicium ab
Euclidedaum nonex ipfis propofitis nu-
meris fed qualicunque eorum multxpl ca-
tione it dedulum; nos illud nimis lon-
ge petitam allqmm proportionslium pro-
prieratem fuppeditare putamus ; quare
illo omiffo aliud ex:lnbemusmdxcm :n ex

ipfis numecris propofitis derivarum, &
immediate ey rationis natura, antea €x-
plicata deductum,

Supra quippe vidimus rationem ni-
hil aliud eflc quam certam quandam for-
mulam fer modum continendi, quo
‘una quant itas aliam continet, vel abalia-
continetur : quemadmodum pofitis duo-
bus numeris 16 & 4. modus illc quo 16
‘numerum 4 continet poteft exprimi per
nomen quadrupliquia 16 lpfum 4 quatuor
vicibus continet.

Si jam ex duobus aliis numerls.&
unus 8 alterum 2 etiam contincat codem
modo qui quadroplus dicitur, patet u-
trinque modum continendi effe 2qua-
tem vel potius eundem ; cum autem,

Tt 3 ut

’
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ut fupra notatum - eft, ratio & modus
continendi (it unum & idem, ' facilecon-
cludimua, rationem etiam utrinque efle
eandem : adeoque quatuor quantitates
16. & 4ut& 8& 2, binas acbinasfumn-

ptas efle in eadem ratione.

Eodem modo cum numerus 20 nume-
rum 8 non abfolute aliquot vicibus abique
fra&ione contineat , fed moda conti-
nendi qui dicitur duplus cum dimidio
fi ex numeris 10 & ¢, primus 10 fe-
cundum 4 eodem modo duplo cum di-
midio continet ; utrimque modus conti-

~nendi, fea quod jam pro ecdem fumi-

mus, ratio erit eadem adeoque quatuor
. quantitates 20.8 ut & 10. 4. binz
ac bing acceptz , in eadem erunt ra-
tione.

7. Eandem autem rationem ba-
~bmtej.r quantilates , vocamiur pro-
portionales.

Oﬁa,: proportionales in duplici confti-
tuta ffint genere.
Aut enim {unt continue proportiona.

les,

Aut non continue, quz fimpliciter -

tantum proportionales dicuntur.
Con-

]
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Continue proportionales dicuntur ill&
quuaantitates quz funt in Progreflione geo-
metrica, interquasatermino ad termi-
num eadem contiuuatur ratio, eundem
terminum bis repetendo, ut femel pri-
ama rationis (it confequens, antecedens
vero fecundz. ' .
Ex. gr. ex progreflione gemetrica ,
.cujus dominator eit 2, fcilicet 1. 2. 4.
8. 16. eligantur quatuor termini 1. 2, 4.
8. illi erunt continue proportionales 3
quiaj eadem ratio {cilicet duplaa termino
ad terminum’ continuo procedit : . primus
enim 1 {fehabet ad fecundum 2, ficutidem
fecundus. 2 ad tertium 4. deinde fecundus
2 fehabet ad tertium 4. quemadmodum
idem tertius 4 fe habet ad quartum 8.
Non continae proportionales dican-
tur quanticates. quando eadem ratio quz
eftinter primum & fecundum non conti-
nuatur inter fecandum & tertium, fid
ibi interrupta demum inter tertium &
quartum invenitur , ut in hifce numeris
12.6. 8. 4. Ratioquzeft inter 12 & 6
non continuatur 6 & 8, fed ibiinterrup -
ta tranfit ad duos reliquos terminos 8
& 4, cum 8 numerum 4 toties conti-
neat quoties 12 continet 6. Hz autem
: quan-
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quantitates, ut fupranotavimus, gene-
rali nomine dicuntur Proportionales,

_ 8 Cum vero prima qaant:ta.r
Jecundam pluribus vel pauciors.
bus vicibus contincat, quam ter-
tia continet quartam, tunc pri-
ma ad [ecundam dicitur habere
majorem vel minorcm ralionem
quam tertia ad quartars.

Ponantur quatuor numeri 8 2. 6. 3,
ex quibas primus 8 fecundum numerum
2 pluribus vicibus (fcilicet quatuor) con-
uincat quam tertius 6 quartun 3. (quiil-
lum bis commet). ratio quarn 8 habet

ad 2 erit majorratione 6 ad 3. Ex ratio-
nis enim natura fupra vidimus rationem 8

“ad 2 exprimi pofle per fraGionem f«
(cujus valoreft 4), ut & rationem6 &

2, per fraltionem é- (qua tantum 2 va-
let) Cum autem fra&xo prima {ecunda
major fit, patet etiam immediateex ra-
tionis natura primam rationem fecunda
effe majorem.

Deinde ex quatuor numeris 12. 6. 8 2

pmnus rumcrus 12 fecundum 6 paucxorl-
bus -
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bus vicibus contineat (fc. bis) quam ter<’
tius § quartum 2 (utpote quater) : erit fra- -

.12 . . 8 . ..
&io —~ minor fra&lione T quippe pri-
ma valet tantnm 2 fecandavero 4. Cum
autem fra&io & ratio unum idemque fo.

nent, etiam primam rationem fecunda
minorem effe patebit.

9. Proportio vero in tribus 4d
wminimum terminus confifiit.

Quelibet ratio duos requirit terminos:
uniim antecedentem & unum confequen-
tem : Proportio vero duasad minimum
exigit rationes: adeoque quatuor po-
frulac terminos : qui exprefle etiam re-
quiruntur fi proportio non fit continua s i
vero proportio conftituatur continua, tres
termini fufficiunt , & tum medium bis fu~
mendo idem eft ac fi quatuor effent pofiti,

" Quemnadmodum in numeris 2. 4. 8. vel
'16. 8. 4. vel aliis tribus quibuslibet , ra-

tio primi ad fecundumeft prima: ratio
vero ejufdem fecundi ad tertium eft al-
tera, quz duz unam conflituunt pros
portionem,

! 1
'

“Yv 10, Cums

[ \
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10. Cum tres qzmntztate: propor.
tionales fueriut , prima adtertiam
dicitur duplicatamn habere ratio-
nem eam quam eadem prima ha-
vet ad [ecundam.

At vero cuin quatzzor quanti-
tates fuerint continue proportm-
tionales ; priina-ad quéartam di-
citur trip plicatam habere eam ra- _
tionem, quam eadem prima ba-
bet ad fecundam.

E:r fic porro uno amplius ,
quamdiu proportio exfliterit. .

- Quidam putant rationem duplam &
rationem duplicatam, unam & eandem
‘rem i omﬁcare qua duotamen accura-
tea (e mvicem funt diftinguenda.

Ratio cnim duplainterceditinter duas
quantxtatcs feu numeros , quorum unus
alterum prmcxfe bis continet: quemad-
modum numeri 8 ad 4. vel 6a3.funtin
rationedupla: cujus correlarum ratio fub
dupla eft in rationibus 4 ad 8 vel
3aé6,

Duplicata vero ratio etiam invenitur

~ in
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in numeris , ubi rationis duplz ne mini.

mum apparet veftigiom, Exemplo gratia

in hifce tribus numeris continue propors
tionalibus 3.9. 27. ratio quam primus 3
ad tertium 27 eft duplicata rationis quam
idem numerus primus 3 habet ad fecun-
dum ¢ ; licet nulla inter illos inveniatut
dupla; unde patet rationem duplam &
duplicatam fignificare res toto coelo di-
verfas. T :
‘Dicitur autem ifta ratio duplicata,
quia ratio quz eft inter primum nume-
rum & fecundum, inter fecundum &
tertium adhoc femel qualt repetitur,
Notandum autem eft hanc rationis repe-
titionem non aliter concipiendam efle .
quam pet formam Multiplicationis ; itaut
spofitis rationis terminus 3 ad 9 , ad repe-
tendam adhuc femel eandem rationem
illius termini per fc ipfos debere multi-

- plicari, feilicet 3 per 3 & 9 per 9. utob.

tineatutr ratio terminorum ¢ ad'81, que
ratio erit duplicataratioiis 3adg. ~ »
Adeoque primusterminus 3 fe habebit
ad tertium 27 ut-9 ad 8r. llos quippe
numeros ¢lle proporaionakesevidenter ex
rationis & proportianalimn natura antea
tradita fit mnif-fium, cum nim, primas
L yvVez 8



340 Eucripis
. 3 infecundo 27 ot vicibus ({cilicet no~
vies) continetur , quot vicibus tertius o
continetur in quarto 81. ,
Si jam porro ponantur quatuor conti-
nue proportionales 2. 4. 8. 16, ratio qua
eftinter ptimum 2 & fecundum 4, pri-
-mavice repetitur inter fecundum 4 & ter-
tium 8; & deinde fecundavice inter ter-

tium- 8 & quartum 16, Qua repetitio .

cum per multiplicationem fiat , ut ra-
tionis 2 ad 4 inveniatur triplicata, ter-
mini 2 & 4 primo debent per fe ipfos
multiplicari; cujus multiplicationis produ-
s 4 & 16 adhuc femel pereofdem ter-
minos 2 & 4 multiplicatis obtinebuntur
termini 8 & 64, conftituentes quafitam
rationem triplicatam. Terminos enim a.
16. 8. 64. eflcinter {e propottionales ex
natura’rationis facile probaripoteft.

- Cazterum ex his omnibus netandum
venit, rationem duplicatam nihil aliud
efle quam rationem quadratorsm, quz
a propofitz rationis terminis fiunt, Ra-
tionem autem triplicatam alicujus ratio-
nis unam eandemque effe cum ratio-
ne cuborum , qui a terminis fiunt,

- 11. Homologe quantitates (in
quatnor proportionalibus) dicun-

- TUr .
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tur effe antecedentes quidem ante-
cedentibus , ron/equeme: vero con-
/@qamt:bus.

Sint quatuor propomona!es 2. 4. 3.
6. quamltas prima 2 & tertia 3 funt atri-
ufque rrtionis antecedentes , adeoque ho-
mologz feuejufdem naturz rem fignifi-
cantes: duz vero rcliqua fe. fecunda 4

& ‘quarta 6 , quia utnufque rationcs
* funt confequentes, finsiliter funt homo- -

loga.

- Demodis argumemandi.

Cum Mathematici ex quatuor propor-
tionalibas non unam taptum fed plures
eliciant conclufianes , quas modos feu
formulas argumentandi vocant; Eucli-
des illosad fex revocag, qui totidem fe-
quentibus proponuntur definitionibus ,
& in hoc libro § totidem fere propofi-
tionibus demonfirantur,

x2. Alterna ratio eft fumptio
antecedentis - ad antecedentem ,
& tonjequ ntu ad can[equen-

_tc’m.

Vv 3 Smf
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Smt quatuor quantltatcs propomo-
nales.

12 — 6 = 81 4.

In quxbus 12 & 8 fintantecedentes ;
reliqui vero 6 & 4 confequentes;. altcr-
nando erit’

12 == 8 = 61 4:
‘ Hoc eft Antccedens 12 eft ad antece-
dentem 8 5 ficut confequens 6 ad conle-
quentem 4. Jd quod demonftratur
prop. 16, -

Inverfa ratio eff fumptio |
can; cquentis inflar antecedentis
ad antecedemtein velut comfequen-
tens.

Si ponantur quatuor pr0pomonales :
12 — 6 = 81 4.
- Ratxon‘e inverfa fit erit.
6 — 125 418
Seu ordine retrogmdo prxotem pro-

-portionent legendo .
4- — 8 : -6 l _ll.

14. Compofitio raticnis eft
Jumptis amecedem‘z: cum confe-
2 _ guente
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| quente velus unius ad ipfum con-
i feque’m‘em. ‘

Sint iterum quatuor proportionales
42 — 6 = 81 4. '
Per compolitionem rationis dicimus,
Iz + 6 ——— — [l 5 B
- {en18 -7 feurz 4
Hoc eft prima quantitas una cum fe-
= cundafefe habet ad ipfam fecundam ficut
tertia cum quarta adipfam quartam, Hu-
jus demonftraticnem vide prop. 18,

: x5. Divifio rationis eff (um-=
s tioexceffus, quoantecedens [ype-
rat confequentem s ad spfum -con-
fequentens.

Sint quatuor proportionales.
‘18 —6:_1:14.

_ Per divilionem rationis proportio fic
flabic,
18—-6.

, —

12 -—-‘~4 -
=6 .t 1 4.
feusz feu 8 4
Hoc eft primus terminus minus feu

dempto {ecundo fe habet ad ipfum fe-
: _cun-

,n‘”
iy
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- condum, quemadmodum tertius minus

fen dempto quarto ad ipfum quartum,
Hic argumentandi modus demonftratur

ptop. 17.

15 Converfio rationisef} [um-
prio antecedentis ad exceffum ,
quo antecedens [uperat ipfum con-
[equéns.

-

Propofiti fint quatuor proportionales.
18 =6 = 121 4.
Per converfionem rationis hanc habe-
mus proportionem..
18—6 _. . ‘12— 4.
feuzz ™ feu 8

Hoc eft primus fe habet ad ipfum pri-
mum minus {eu dempto fecundo, quem«
admodum tertius e -habet zd ipfum ter-
tium minus feu dempto quarto, Hzc de-
monltratur in Coroll, prop. 17.

J O

. 17. Ex #qualitate ratio eft ,

[ plures duabus fint quantitates
& bis alie multitudine pares ,
gue bine [umantur in eadem ra-
. 70+

|
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Ziomes -cum utl in Priviis quanti-
2atibus prima adultimam, fic.do
in-[ecundis priuia ad ultimam [e
habeat.

Sint tres quantitates. 1z. 6. 4.

Etadhuctresaliz, « €. 3. 2.

Per rationem quz clt ex zqualitate-
concludimus

12— 4% 61 3.

Hoc eft primafuperiorum fe habet ad
fuam ulumam , qucmadmodum prima
inferiorum ad fuam certiam,

Quia autein hze conclufio duobus
modis ex iftis fex quantitetibus elicitur
‘duiplex ctiam fe aperit ex zqualitate ra-
tio; fc, Ordinata & Perturbata,

18. Ordittata proportio ef
cum fuerit (pofitis [cilicet [ex
quantitatibus) ut prima [uperio-
rumad [uam [ecundam , ita pri-
ma inferiorum ad fuam [ecundam ;
deinde ut feamda faperiorum ad
Juam ultimam , ita [ecunda infe-
rzomm ad [aam ultimam : & con-

Xx clu-
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cluditar, quod prima [uperiorum
fe habeat ad (isamultimam , quem-
admodum prima inferwruam ad
 fugm wltimam. .

Sinttres quantitates 12. 6. 4.

Ettresaliz 6. 3. 2.

Inquibus 12—622 613.

Deinde 6 —4= 3lz2.

Proportio ex zquodrdinata fic ftabit.

12 —4= 612,

Hujus modi demonftrationem vide
prop. 22.

Czterum hzc proportio dicitur Ordi-
nata , quia & in fuperioribus & in infe-
rioribut eundem fervat ordinem.

39. Perturbata autem propor-
~ tioeft, cum pofitistribus quanti-

2atibus & aliss tribus ; utin fupe-
rioribus prima fe habeat ad [uam
fecandam, ficin inferioribus fe-
cunda ad fuam ultimam : & in [u-

| perioribus fecunda ad [uam ulti-

mam, ila in inferioribus prima
ad fuani. fecundam : & concludi-
: o tur

{
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3 #ur-: quod prima [iperiorum [e
tta habeat ad [uam wltimams ',
guemadinodum prima inferiorum
ad [uam ultimam.

S e

~ Sinttres quantitates 12, 6. 3.
Et aliz totidem 16. 8. 4.

lnquibds 12— 6= 814.
E: 6 —3=16.18,

Proportio ex 2quo perturbata fic eri¢
12 — 3 = 16 1 4.

Hujus demonftrationem vide pro.z3..
Perturbata dicitur hac - proportio

¢ quod in fuperiaribus & infericribus non

2 idem fervetur ordo, fedille quafi pertur-
bewr, - B

‘ CLEMMA L

. Multiplicatio nibil eff aliud
- quam multiplex additio: ficut. e-
i - tiam divifio nibil aliud quam mul.

DEMONSTRATIO.

" Pais1, Sit numerus'6 mmuitiplicandus
y o Xx 2 per

o tiplex & compendiefa fubtraitio.

i

Al
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per nomerum 4, wihil aliud imperatum

eft quam, utnumerus 6 toties fumatur,

feu repetatur feu fibi ipfi addatur, quo-
ties unitas continetur in 4, {c. quater:
adeoque idem facimus five numerun 6
multiplicemus per 4, five cundem qua-
ter ponam & illos quatuor nurneros 4 i
unam fummam colligam , cum utrobi-
que obtintatur 24, L

Pars 2, Si numerus 24 proponantur
dividendus per numerum 4, idem eftac
{iexaminandum effet, -quoties numerus
4224 poffit fubtrahi id quod in divifione
-anica {ubductione fic divifore prius per
quotientem multiplicato cum fubtrattio-
nes tqt fieri poffint, quot unitates divi-
fionis contineat quotiens, Quare nulla
~eltdifferentia five 24 dividatur per 4 five
- 4 a 24 fubtrahatur quoties fieri poteft
cum utrobique idem obtineatur quo-
ttiens 6.

Notandum autem in muleiplicatione
non' femper opus efle ut multiplicatio re-
vera fiat - & numeri inter fe commifce-
antur, utproduGum unico numero ex-
primatur; cum eadem multiplicatio alia
~etian forma defignari poffit, nimirum
wmultiplicatores juxta fe invicem fcribe:-
- o
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do interpofito figno . x . ‘

Ex. gr: fit 3 multiplicandus per 4 fo-
&ta multiplicatione obtinetur produtum

32, quod etiam hoc modo exprimi po-

teft 8 - x* 4.quod in prenuntiatione va-
let 8 multiplicataperg. -

Quz cxprimendi forma hoc habet
commodum quod jamn pateat ad oculum
per quam operationem & ex quibus nu: -
meris illud productum fit ortum , quod
ih altero-productp 3: nontamclare di-
ftinguipotcft, cumillud etiam ex multis
aliis additionibus & multiplicationibus
generari potaitlet. B

Przterea i productam -8 ~x. 4 divi-
dendum fit per 4, omiffo numero 4 fcri-
bendum erit 8. vel fcribendumeft 4, fi
dividi debeat per 8,

Similiter in divifione non opus eftut

. femper vera fiat divifio; com quotiens

quéfitas etiam alia forma poffitexprimi,
{i nim. numero dividendo {fubfcriba- -

tpr divifor inter utrumque dutalineola.

Ex. gr. oporteat dividere numerum 32
per 8, fa&ta reali divifione obtinetur
quotiens 4, qui etiam defignari poffet

. . 32 . -
per formamam frationis %> qui quo-
Xx3 tiens
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tiens ia elocutione idem valet 32 partes
quartz, feu 32 divifa per 4. '

LEMMA IL .

85 duo aquales numers per eun-
dem numerum multiplicentur , pro-

_duclq erunt ‘inter [¢ equalia. Si

ucro per eundem numerums divi-
dantur s quotientes erunt #quales.

DEMONSTRATIO.

1 Pars, Per Lemna 1 multiplicatio eft
multiplex & compendiofa additio: adeo-
que unus numeras multiplicandus toties
fibiadditut, quotiesalter (qui priori po-
nitur zqualis) (ibiipfiadditur : quia mul-
tiplicator utrimque ponitur idem: unde
patet idem fieri ac fi equalibus zqualia

. addantur; quando nimirum fumma (qua

a2 Ax 2

producto zquivalent) inter fe {unt 2 z-

~ quales;

2. Pars. Per idem Lemna 1 divifio

" eft multiplex ac compendiofa fubtractio :

ergo ab uno numero dividendo totics
fubtrahitur divifor quoties ab altero divi-
dendo (qui per hypothefin priori zqualis

B el
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eft) fubtrahitur idem divifor . quare in
ifta divifione utrinque iden ﬁtr ac fiab

* aqualibus #qualiademantur; quare refi-

dua (qua quotieatibus 2quivalent ) inter
{e funt 2qualia,

LEMMA IIL

'8i duo'in mquales numeri per
eundern numerum multiplicentur
producia erunt inter [e inequalia.
. 8i wero per enndem diviforem di-
7idamur » quotiemtes erunt inge
es.

DEMONSTRATIO.

1Pars, Cum per Lemna 1 multipli-
catio fit compendiofa Additio: fi duo
numeri inzquales per eundem numerum
multiplicentur, idem eft ac numerus ma-
jor toties {ibi addatur quoties minor i«
nori, At vero {tinzqaalibus zqualiaad-

jiciantur , 2 totafuntinequalia per Ax.a Ax g’ -

4. Erga etiam , {i numero majori
majot toties adjiciatur quoties minoriad-
ditur minori,. prior fumma, quz hic
produco zquivalet , erit mazor al-
tera, . .

. 2. Pas
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2 Pars, Quia divifio nihil aliud ef?
quam compendiofa fubtradtio, fiduo nu-
meriinzquales per eundem numerum di-
yidanear, nihil aliud fir quam quod idem

.numerus ab una parte a majorifubtrahi-
- tur , abalteraveroaminori.

Patet autemn eandem pumerum pluries
fubtrahi 2 majoripofle quam 2 minori;cum
major eurdem numeriim pluries contineat
quam minor: &cum plures ifte fubtrattio-
nis vices conftituant majorem quotien.
tem , fequitar ex diviione majoris nume-

ri_per alium ~quemlibet acc_luiri.'major_em
quotientem , quam €x minoris numeti
per eundeur divifione.

LEMMA 1IV.

87 idems numerus vel duo nume-
ri aqiales per wumeros inzquales
muliplicentur s productaerumt ine
aqualia s & quidems producium
majoris multiplicatoris erit majus
producto minoris multiplicatoris.

Us & [i dividantur per nume-
ros inequales 5 quotientes erunt
inequales. Major quidem ille ubi

L di-
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divifor eft minor; at verominor, -

ubi divifor eft major,

DEMONSTRATIO,

Hzc ex fuperioribus nullo negotio de-
duci poteft. '

Quatuor hifce Lemmatibus premiffis,
& qualicunque Arithmeticarum in {ra-

. &ionibus operationum notitia prefuppo-
fita, quzdam fubjungimus Theorema.

ta, quztanquam generale omnium fere
totius libri quinti propolitionum demon-
ftrandarum fundamentum przltruimus.

THEOREMA 1

8i quatuor quantitates fint pro-
portionales; productum quod ori-

2ur ex multiplicatione extrema-
rum eft aquale produiio multipli-

cavionis mediarum.

DEMONSTRATIO.

Sint quatuor proportionales.
84 = 613

* Ratio 8 ad 4 eadem eft cum fradione

Yy
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~ g. & ratio 6 ad 3 exprimitur per fraio.
mmem 6.; : quiaautem rationes {unt eadem

! - N - . -
feu zquales; erunt quoque fraltiones in -
ter {e inter e 2quales. -

' 'A'deoque% 0 6; .
~ "utrinque multipl, per 4.
x6.

g0 - PerLemma z.

— utrimque multipl. per 3,
8 .x- 3P4 -x. 6per Lem. 2,
Hoc eft produétum extremorum 8 &

3 per fe invicem multiplicatorum eft

zquale produto mediorum etiam mul-

tiplicatorum. "Q.E.D.

"THEOREMA II

8¢ duo producta (int inter o2~
qualia, unus mubtiplicator primi
produlli fe habet ad unum thulti-

plicatorem fecundi produtii, quem=
" admodum reciproce alter multipli-
cator efuldem fecundi produiti fe
‘habet ad alterummultiplicatorem
2rimi produt;. ]

Et

De-
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" DEMONSTERATIO.
- Sint duo produta inter e 2qualia,

8_ + 304 -Xx. 6 per Lemns 2.

utrxmque divid, per3 3
8 4 ‘x- 6.

per Lemna 2.

‘ , dtrmque divid. per 4.
8 6
— = per Lemma 2.
4 3

Quz fraciones fi revocentur ad ratio-
nes . erit

8 —4= 613
ond ;uxta tenorem T hcorematxs E D.

VCOROLLARIUM,I.-*

-Eodemmodo poflet demonfirari effe.

(;

Vs — 45 618
'Vel-g —— = 1.4,. 3 30

le proportlones mvolvunt tum Al-
®rnationem , , tUO. mvcr(am etiam 1a=
tionem,

/.Yy 2 Co- |
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. COROLLARIUM II

Hinc evidenter patet , ‘fi qualibercun-
que quatuor quantitates eo ordine fint po<
fitz, & productum exrremarum produ-
&o mediarum fuerit zquale , - certiffime
inde concludi pofle -, iftas quatuor
quantitates €o ordine proportionales
efle. ' '

SCHOLIUM.

Si quilibet datus numnerus ex.gr. 24.
reflolvatur in duos per quorum multiplica-
tionem potuerit gencrati (quod hic qua-
ter poteft fieri vel per 1 in24. vel perz
in 12. vel per 3 in 8. vel per 410 6.) facile
probatar effe. ' .

T — 2 121 24

Vel 2 '3 — 81 12,

Vel 3 —— 4= 618

Vel 1 e— 3 = 8 I 24/

Vel 1 — 4 = 61 24.

Vel 2 — g 61 12

- Et fic dequclibet alio numero dato?

7 Theore-
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THEOREMA IIT.

87 ex quatuor quantitatibys
prima ad [ecundam majorem ba-
beat rationem o (quam tertia ad .
quartam : produitum quod fit per

- mmultiplicationem extremaruim ma- .
" fus erst produito mediarum.

 DEMONSTRATIO.

Sit in quatuor hifce quantitatib;ls
8§ —3 <41l.

Erit fecundum ante diGa.
8 <4 '
3 e

< utrimque multipl: per3,
8 < 3-x. 4perLemmas.
N . 2 ‘

— utrinque muleipl. per 2.
8 .x. 2 <3 .x. 4.perLemnas.

Hocelt prodﬁ&um e_xtremdrum 8 &
2 majus producto mediorum 3 & 4.
: , Q. E: D.’
g ~ Yygs  (Theore
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THEOREMA IV.

8¢ duo produita fint inequalia,
przma quantitas multiplicans ma.
joru produili ad ])r:mam quantz-
taem multiplicant em minoris pro-
-ducti majorem hab bit rationem ,
quam reciproce [ecunda quantitas
" ejufdem minoris_ producti- ad fe-
cundam quansitutem majores pro.
duiti.

DeMONSTRATIO.
Sitex propof' itis hifce produ&is
‘8 .x-2 <3 :x. 4.

“utrinque e divid. per 2.
.8 <3 .x- 4 perLemna3s.
2.

utrimque div. per3.

8 :
Lot

Hoc eft redigendo hafce frationesad
rationes

8=3 <4ly. | QE.D.
. : _ Co-

[
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COROLLARIUM L

Eadem methodo facile poffet demon-
ftrariefle

8 4 <4312,
Vel 2 3 <418,
. Vel 2 4 < 312,

COROLLARIUM IIL

Hinc fequitur , fi queli betcunque
quatuor quantitates ordine fiut pofitz, &
produ&um- extrémarum prodn&to me-
diarum fit majus, firmiter concluden-
dum efle, primam ad fecundam habere
majorem «ationem , quam tertia habet
ad quartam,

SCHOLIUM

Si duo quilibet numeri inzquales 24
& 16 refofvantur in fuos multiplicationes

B fc: 24 & 16, -
in in
L24, - IL16.
2.12. - 2 8.
‘3. 8 4 4
4. 6¢ -

A
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ex hoc Theoremate patet effe

. Vel - 1 €161 24;

" Vel 1w 2 < 8lag.

el 1 4 < 4l
‘Deinde -

Vel 3 — 1 <;I6lvn.,2
Vel 2 — 2 < 8112
4,AVelz___4'< 4_[;[2Q
_ . Doftea. .
Vel 3——1 41618

Vel 3v—2 <4 818,
Vel 3—4 < 418.

~ Denique
Vel 4——1-< 1616,
Vel g—2 < 816
Vel 4——4 < 418
. Prater alias 36 majoritatis proportio-
nes, quz ex hilce nomers elici poflunt. .

. PO

_Tﬁed- ‘
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THEOREMA jy.

Si ex qlatuor quantitatibus

prima ad [ecundam minorem ha-

beat rationem , quam tertia ad
quartawm 5 produlum quod fit per
multiplicationem extremarum mi.

nus erit producio mediarum.

DEMONSTRATIO.,

Sitin quatuor hifce quantitatibus
4 L+ :p> 813,

Erit i>-§
ST a " g

==, utrinque multipl, per 3,
4;%_3_ > 8. Per Lemma 3.
e utrinque multipl. per 2.

4 +x+ 3> 8 .xv 2.per Lemma3, )

Hoc efl produ@um extremarum 4
& 3 eft minus produo mediarum
2. & '

Zz - Theore-
§
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 THEOREMA 6.
8i duo prodaida fint inequalia,

 prima quantitas multiplicans -

vaaris produiti ad primam quanti-
tatems  wultiplicantem - magoris
produiti minorem habebit ratio-
nem , guam. reciproce fecunda
quantitas ejufdem majoris proda-
¢t ad fecundam gnantitatem mi-
noris produlii., :

DEMONSTRATIO.
Sit ex ducbus h_ifcé pﬁ:&u&%s.
: :‘4 X3P 8 ix.as
atrinque divid. per 2. |

: 4% -~ 8 Per Lemma 3,

——utrinque div. per per 3.
'-2-4-:> -?- per Lemma 3.

Hoc eft redigendo ad rationes
- 4=—27> 813

# ' ‘ CO-

|
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COROLLARIUM L

Eadem mcthodo factlc-poﬂ'et demon.
ftrari. quod fir. - -

' 4...._8:> 213
Vel- 3 '85> 214,
Vel 3 =25 814,

COROLLARIUM.IL

Hinc patet , fi quelibetcunque qua-
tuor quantxtates ordine fint polxtae, &
produ@um extremirum At minus prov
du@o mediarum, certiffime concludi,
\pnmam ad fecundam habere minorem ra-
tionem, quam tertiaad quartam,

SCHOL'IUM‘

Si duo quitibet nimei inzquales 16 &
- 24 refolvantur in {uos multxplxqatorcs.

-.fc°.‘6': IR X
. in L
. T X6E . Xe24a
‘2,78, 2.1 v
4 4 3.8
4 6o

Zz % . Ei
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Ex 'hoc” Theoremate patet efle

11— 15> 24116
Vel — 23> 12 116..
Vel.1— 3 > 8116,
Velr— 4> 6116,

Praterea,
Vel 2= 15> 241870
it Vel 2 = 2 b 12.18.‘
Vel 2 —3» 818,
Vel 2 — 4 5> 618,
. Denique

Vel 4 — 1> 2414,
" Vel g ——2p 1214,
Vel 4 —3> 814’
Vel 4—<4 > 614.

Praeter alias 36 minoritatis propor-
tiones , quz ex hifce namerss deduci
poflunt. '

t

Jam feqi;u‘ntﬁr ipfz Libti . quinti
. Propofitiones,
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. ProrosiTiO [

- 8% [unt quotcunque magnitidi-
mes [eu quantitates proportionales
A.B.C. D.E.F. quemadmodum
e habuerit unaantecedentium ad
[uam confequentem , ita ommes

antecedentes G fimul fe habebunt

ad omnes confequentes etiam fimul
- Jumptas H. ’

DEMONSTRATIO.

Sintin €adem'inter fe tatione
A 3—1 B\
C6—2D \A
Eg—3 F

G18—6H0

Demonftrandum eft efle fummam ad
fummam ut quzlibet antecedens ad fuam
confequenterm. :

Hoceft 18—6= 3lr1a
Deinde 186 6l:.
Denique 18 —6= 9l3."

Quiz in qualibet proportione produ- h
&um extremorum fa@a multiplicatione

eft zquale produ@o mediorum, quatuor
illasum termini funt # proportionales.
o Zz 3 Pro-

8 2CébL,
Theok 2,
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ProrosiTio 1l &XXI1V.

_ Si prima A ad fecundam B eandem ba-
buerit ratignem , quam tertia C adquartam
D babuerit autem & quinta E ad fecundam
B eandem rationem quam [exta E ad quar-
tam D ;- Etiam G, compofita prima cums
quinta ad fecundam B , eandem bhabebis
rationem quam Htertia cum- fexta akquar-

tam D. o B
DeMONSTRATIo,
A B cC D
Sitg wpm 2. = ° 61 3 A
, ~El() N Iy l
Gy “Ha

" Siinftituatur multiplicatio, produda erunt
« Theor. zg ualia, ergu (a)ifte quanti?tcsfun; proportio-

2 nales, . .
) - Aliter
4p S\
2 3

v 15 ’
s

VAnz ’ 3—1’ b ooﬁ; velinpropbrtionf.‘ ,
a2l 13, QED
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Pro POSITI o"II’I.‘

8i quatuor quantitates A.B.C.D. [int o
proportienalet s - & prima A ¢ tettia C per 1
eundem quemlibet numerum G multiplicen- |
tur : produitum primum E fe habebit ad fe-
cundam B 5 quemadmodum. produitum [e-
cundum F ad quartam P, . :

DEMQNSTRATI!IQ.

. ‘-4 "B CD
. 4.—-—:,:613‘}M..
G2 ° Ga '
— ———
E

8 - Fia

Demonfirandumeft

’ E B F D
3 ——2 = 12 1 3.

TR e

1d quod (a) exinde patet, quod prodix&a cx-~ -
tremorum & mediorum funt zqualia, 3 Theor.

2
.. Aliter
4 08
2 3 - .
" ————utrimque mulipl, per2.
8 0! Lemm.
2 3

Hoc cft in proportienc
—_2 == 12 1 3

" : Pro-

i
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PRorosITIO IV,

Si guatsior gnantitates 4. B, C. D, fint
proportionales; prima vero A & tertiaC.
per quenilibet eundem numerum G multi-
plicentur ; ut & fecands B & tertia D per
alium numerum K. quatuor ifta preducts
inter fe proportionalia erunt,

- DEMONSTRATIO.

Sint quatuor proportionales

A B C
4~—2 613y
G2 K3 G2K 3/
E 8LG6F 12 Mg
Demonttrandum eft quatuor produ&ia E. L,
F. M. cffe proportionalia feu
8¢ — 1210.
Quod ex Theor. 2 fequitur, quia faGa mul.

tiplicatione produdta extremorum & mediorum '
inter fe fun.t xqualia,

hY |

_ Aliter
4 08
3 3

multipl. per 2.

"8
= 0 2 Lemma 2.
N :

divide per 3»

o peridem Lemmaz:
6 9
Hoceftin proportione
§=—6= 12lo _
. . Pro-
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' PROPOSITIO V. XIX. -

Si totum Aadiotum B eandem
babuerie rationem , quam ablara

pars C ad partem ablatam D : e-
tiam parsreliqua E ad paritem re-
' liquam F 5 candem habebit ratia-

nem s quam toiun A adtotum B,

"DEMONSTRATIO,
AS 4 B
Coe¢ 3 D/s

—w

" Erit E F A B.

2—7-1:8141.

Quia produéta funt zequaiia. .

per Theor. 2.

Aaa . I’n?’— ‘

-
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. ProrosiTio VI

8: prima A ad fecandam Bean-
dem habuerit rationem, quamter-
tia C ad guartam D, bhabuerit
autem & quinta E ad [ecundam
B eandcimrationem quam fexta F
ad gquartamD. Si quinmta E fub-
trabatur a prima A, & fexta B
actertiaC 4y

Vel refiduum primum Gerit £-
quale fecunde B & refidunm fe-
cundum H equale quarteD.
- Felrefiduum primum G [e habe-

bit ad fecundam B ficut refiduam
Jecundum H ad quartam D.

"DEMONSTRATIO.

CASUS I.

A B -~ C D

o~ 2 = 18 | 3\
E'10 F 5. /
G2 CHij.o

CA-
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CASUS IL

A B C D-
12— 22 18 1 3')5,

_E4q ' Fe6
ExG B H - D,
. _8-- 2T 1 3 .
] Per Theor.2
Al:tct.
CASUS 1.
oy af
. 2 3
2> if/ ‘
2 3

—_ 0 —3_; ‘P'.,‘I'Ax!.omas. .

Eritin propomone s QU ex tatxoms 2-

qualxtaus :
2 ‘z = 3 1 3
CASUS IL
. et
= o .’f}‘ -
2 ’ 3 “a -
4 » \f[ \
2 3
LN
2
Hoc e”_«f proportionc

T 2 = 12 1 3
' Aaaz Pro-

»
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PROPosn'Id VII.
1. cﬁqaalzs A A ad ean-

dem C eandem habent rationem.

2. Et eadem C ad equales A
& A eandem habet rationem. '

DEMONS TRATI10,

Pars 1.
A C A C.
12 — 4 = 12| 4
PARS'II;

C A C A

41224 1

Quia utrobique produ&a fune
zqualia. perTh:z, ‘

- Pro-
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» PrRoprositiro VIII.

1. Inequalium quantitatum A.
B.major A ad eandem C maforem
rationem habct , guam minor B.

2. Et eadem C ad minorem B
maforem habet rationem quam ad
majorem A. -

DEMONSTRATIO.
Pars L
A B
16 < 8 exhypoth.
——ucrinque divide pers. C.

1 < 8 per Lema 3
3 3 L
Hoc eft in proportione
16 — 5 <:8 1 5

’ ‘Pars IL
5 0 5
8 > 16D'

S ér Lemxﬁa .
5 > 7 P e 4
Hoc eft ipkpropdrt‘ione.'
5 — 8 < 5 .1 16.
o Aaa 3 Pro-
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¢t ProrosiTio IX.

1. 8i 4 & Badeandew C ba-
beant eandem rationem , ille o=
- quales inter [eerunt.

2. Et fieadem Cad A& B ba-
beat eandem rationem, ille iti-
dem #quales erunt.

DEMONSTRATIO.
Pars L

- A ¢ B C

15— 4= 15 1 4
Ergo Do D

. : G .
multipl. per 4.

1;5 ‘D 15,

" Pars II,
C H C B
4—-15= 41 15
Ergo 4 4
5 15

' ' malt. perig.
15 +%- 4015 -x. g.perLem, 2.

" div.per 4.
15 0 15, per idem Lemma 2.
. ’ PIO:

b=t
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" PropostiT10. X, J

1. 8; A ad C majoremratio-
nem babet quam B adeandem C,
erit A major guam C. :

2. At fi eadem C adBmz/orem
rationem habuerit quam ad A4, erit

B minor quam A.

DEMONSTRATIO

PARS It
A C B C
16 —— 4 <8 l 4
Ergo -If <—~
, 4
— - mult, per 4
16 < 8. perLemmai.

PARS 1I,
C B C A,
4.——~8 <4- 1 16. . .
4 4 .
< 16

Multipl. per 8.
4 < 4°x 8
6

Ty per Lemma,

Muls

4
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L - —Multipl, per 16.
4 -x- 16 < 4 -x. 8 Lem.s,
* : div. per 4.

las

Alio modo.
A'C B C
. 16-—4 <8l4.
Ergog4 .x. 16 <4 %+ 8. The,;
- div, per 4.
16 < 8. Lemma 3,

PARS II

C B C A

;. 4—8 <4 li16.
_Ergo4 .x. 16 < .x. 8, Theor. 4.
— — div: per4.
16 < 8 Lemua 3,

[

Pro-
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PROPOSITIO XI. Y

Rationes o quae eidem ration;
Junt eademy el fimiles vel zqua- -

“desy imter fe funt eadem Vel fimi.

Jes vel gquales, . - '

DEMONSTRATIO.
Sit§ —~——y=— 613 )
Et IO ';a— S : 61 3-

Ereg ——y = 101 5.

Quia nimir, ‘produ&a'{uht zqualia. per
Theor.2. Velfic,
8

6
— m —
4 3
10 )
Y— (r —

5 3.

‘Ergo §. 02 Ax L
4 5

Hoceftin proportione,
8§ ~— 4 = 1001 3%,

PROPOSITIO XIL

 Haceft eadem cumprima, qua
wideri potefl, .

) Bsh - Pro-
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ProrosiTio XIIL

Si prima ratio fit #qualis fecun-"

de rationi; [ecunda wvero fit ma-
jor tertid: (imiliter etiam prima
tertia major erss.

DEMONSTRATIO,

Sit 16 — 8 = 121 6.
Atvero 12 ——6 < 41 3.
"hrg016-,——8 < 4 1 3.,

Quia produGum extremorum eft majus
produ®o mediorum. per 2 Coroll,
Theor: 4. L
’ Vel hoc modo.

16 12
R § I
8 &6
! Atquil{' <‘ i
. 6 3.
16 -
;- tgo .-..8 < ;_",

= — Etin proportione
16 v 8 < 413

» _ Pro-
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PROPOSITIO XI7.

i quatuor proportionalium 4. B.C. D,
prima A fuctitmajor tertia C 5 erit & fe-
~ cundamajor quarta D,

8i A equalis C erit B aqualis D,

S8i” A minor Cyerit Bminor D,

DEMONSTRATIO.

CASUS L
A .B C D
In~—8 2 61 4.
Ergo1z -x. 408 -x. 6]
12 < 6 |
4 » 8. perLeminag.

. CASUS IL
- A B C D..
Lae—gq = 12 1 4.
.Ergorz “x- 43:) 12 X 44
D f2

12

Div.

40 x;.. Per Lemma 2.

CASUS IIL
A B C D.
4628 1 12
Ergo.4 s X" I).@é aXs )
¢ > 8 ‘

12 <6. Lcmma4.
. Bbba2 Pro-
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ProrosiTi0 XV..

Si due quantitates A & Be-
qualibus vicibus [amantur [eu per
eundem numerum multiplicentur ,
Jumme [eu produita babebunt in-

.ter [ eandem rationem quam ba-
bent pofite quamtitates A B.

DEMONSTRATIO.
A - B_ . —
PoooMe

‘Erit§ — 145 71 123
Quia produ&a funt xquaiia. Theor: 2,
SCHOLIUM

~ Siezdem quantitates A & B per emn-
dem numerum dividantur., quotientes
iplis quantitatibus proportionales erunt,

A B
j - I;}D.'

2~——6 = 14 | 12. perTh 23

-- - I

: Pldg
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ProrostiTio XVI.
8 quatuor quantitates A B.C.

D.proportionales fuerint, ille e-
1sam viciffim proportionales erunt.

DEMONSTRATIO.
A B C D
16’-,-—— 8 - 4. 1 2.
Erit etiam viciflim , feu permutando.
16——a= 813 -

Quia fa@a multiplicatione produ&a
funt 2qualia, per Theor: 2.

SCHOLIUM.
Commode hic demonftratur ratio in-
verfa, Sint Proportionales. '
A B C D
16—8 =2 4 1 2
... Exitper Theor.I.
16 .x- 20 8 .x- 4.

Ergo per Theor: 2.
24z 8116. - 3 Q.E.DZ

Bbb3  Pro:
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PROPOSITIO X711’
Si compofite quantitates pro-

portionales fuerint , ille quoque di-
“vif & proporiionales erunt.

'DEMONSTRATIO.

A B C . D..
16—12= 8 1 6.
Erit quoque dividendo.
16 - 12 826
—e —— _—— l 60
feu 4 — feu 2
1d quod multiplicatione probatur
per Theor.2, -
" Vel alio modo per prop: 6 hujus
16—~ 1223 81 6}8-_-
12 6 ’

P

4=— 12=216. QD.E.‘—.v

SCHOLIUM.
Cum ratio converfa commode hicin-
feripoffit, fint proportionales.
‘ 16 — 12 = 8.16,
Fritconvertendo -
e T
“]6 . 4.-. Ry 2

Quia nim: produ&a funt zqualia.
per Theor: 2. R
) . Pro-

N
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"ProrosiTio XVIHL

8¢ divife quantitates propor.
tionales fuerint , ille quoque come
pofite proportionales erunt.

DEMONSTRATIO,
A B C D,
4— 1221 6.
Erit componendo,

Per Theor: 2.cum yrodu&a fint xqualia,
Aliter per prop. 2, hujus.

4— 122 2. 16
12 >A°

16——17.: 81 6.

e

ProrosiTio XIX. |

Vide propof. 5. qmz cum hac e/l
eadem. _

ProrosiTio XX,

Hac dmmgﬂmb;mr pofipr.22,

Pro-
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'PROPosrru)xxz
Et hec poft propof 23,

-

" PROPOSITIO XXII.

8i fuerint quotcunque quantita.

tes A,B.C. & alie numero 2qua-

" lesD.E. F. fuerit autem ordinate

-t AadB: ficD ad E: & ut B.

" adCitaEadF: ille ex aqualita-

teordinatd in eadem ratione erunt
boceff AadC.ur Dad F.

DEMONSTRATIO,

Pofitz fint quantitatos
A B C
16° 8 4.

D E F
12 6 3.

Itautfit
A B D E
168 = 121 6,

Et
B C E F
8 4= 613
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Erit ex zqualitate ordinata, ' |

A C D 'F
16— 4= 121 3 -
‘Per multiplicationem extremorum &
n.cdiorum juxta Theor: 2,

Aliomodé -
. h6—8= 1216 8——4— 613,
* viciflim 16. V, vicithm 16, V.
36——12— 8l | 8~—~—6= 413
- Atqui etiam -
4 — 3= 816:
Ergo 11. V. !
16 — 32 = 413,
Etviciflim16. V.,
A C D F
16 — 4 = 1213,

Hifce fic demontftratis dicit propofi-
tio 20. ‘

Si'prima A fuerit < tertia C, etiam
‘quartam D fore < fexta F.

SiAfit0 C. foreD D F.

SiAfits C, foreD > F.

* Quz omniaex prop: 14 patent fiulti-”
fma proportio permutetur ut fit
16 —12= 413, _
Cce Pro.
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-

‘ProPOsITIO XXIII

Si fuerint tres qua‘ntita;es, A4
B.C, ¢ alietres D.E. F, fue-
rit autem perturbate ut A ad Bita

EadF; &utBadC itaDad
E: illeex zqualitaie perturbata

ineademratione erunt fc. A erit ad
CutD adF.

DEMONSTRATIO. \

Pofitz fint quantitates A B C.
' o ‘16 8 2,
DEF.
24 6 3.
- Ttautfie
16—~ 8= 613
: Et
8§ — 2= 24186.
 Erit ex aquo
16 2= 2413
~ Quia multiplicando acquiruntur pro-
du@a zqualia. Ergo per Theor, 2. illz
quantitates proporuonales.

o B ‘ . Alio
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Alio modo .
16 —8= 613. 8--:"‘24.16
Ergo Theor 1. Theor. 1, ,
3-x- 16008 :x+:6.8 .x, 602 -x+ 24
Ergo per Ax. L
3 X 3602 .x. 240
Adcoque per Theor. 2,
A C D F
16 — 2 = 241 32 ;o
Quibus pofitis dtcxt propafitio 21,
Si fit prima A < tertia C, etiam
quartam D fore majorein fexta F.

SiA fit0. C,fore DD F,
SiA>» C. foreD > F,

Quz omnia rurfus ex 14V patent
fi ultima proportio pesmuterur, ut fiv
S a6 24 2 21 3.

P Rb POSITIO ,.XXIV
Hec eff eadem cum orop, 2
que viders posefl.

Ccecz  Pro:
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PROPOSITIO XXV

Siquatuorquantitates 4.B.C.
D. proportionales fuerint: maxi-
ma A fimal cumminima D. reli~
quis duabus B. C. / mul fumptis
majores erunt.

‘ DEMONSTRATIO.]
A B C D
12 =4 9 1 3.
Permutando 16. V.

9= 413 12 <jex hyp, i
dxv:dcndolr‘r ‘ Ergog 44 3. xszJ

3.—-9: 113.

S Atqui 9 < 3, .
‘Ergo3 <1 )A Due ultimz.
o-1-30 9--—; ~C.D.

Hoc—EA& Bfmul <!B&C
Q. E. D.

Rellquz fequentesnovem propof itio-
nes non funt Euclidis; poffunt tamen ,
tadem, qua pracedentes Euclidis, faci-
litate demonftrarg,

" PrRo.
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ProposITIO XXVI.

Si prina A ad fecundam Bha-
buerit majorem rationem quam
tertia C ad quartam D, habebit
invertendo.guarta‘D adtertiam C -
maforem rationem quam [écundas
B ad primam 4.

DEMONSTRATIO.
A B _C .D
“Sit 8~ 4 <g5 I73.
Erit per Theor.3.
3'.vX'“8‘<f ;x:;q;.
Ergo per Theor: 4.

35 < 4ls -

© QED.

i Cecs .- Proa
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PROPOSITIO XXVIL

Si prima A ad [ecundam B ba-
- buerit majorem rationem s quam
tertia C adguartam D, habebit
guoque vieiffim prima Aad ter-
tiam C, maforem rationem quams

[ecunda B adquartam D.
DEMONSTRATIO.
A°B . C D
Sit8—4 <5 13

Erit8 -x. 3<5 -x-4%Th3;

‘Ergo per Theor: 4.

Q.E.D.

T PI'OG,
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pRorosiTio, XXVIII
8i prima A ad fecundam B ha-

buerit majorem rationem quam
sertia C ad quartam D. babebit
quoque compofita prima cum fe-
cundaad ipfam [ecunasm Bmajo-
rem rationem quam compofita ter -
tiacum quaria ad iplam quartam

" DEMONSTRATIO.

A B C D.
Sits— 4 <5 1 3.
Eritquoque

844 _. 54-3
cu 12 4<leu I3

Quia produ&um exttemorum eft ma-
jns pro du¢to mediorum. per Theor: 4.
Aliter.

5

f

LA,

1

<
o

FNEE ST
wiw s

e e

=

,E'<;§..Ax4.

Hocclt 12— 4 S 81 3.
' Pro-

S

I
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ProrosiTti10 XXIX,

Si prima A ad fecundam B ha+
buerit majoremrationem quam?ter~
tiaCadquartam D , habebit di~
videndo prima minns_ feu demta

fecunda , ad ipfam [ecundam B
majorem rationem , quam terlia
minus few demptaquartaadipfarm
quartamD.

DEMONSTRATIO.
A B C D.
Sit 12— 4 <81 3.
) Erit quoque i
122 4 8§-—~3 I
feas 4 Tfus. 3
Pcr Theor. 4. Quia produGtum ex-
tremorum eft majus produ&o, medio-
fun, - Veletiam hoc modc,

8
L _\

— -; per Ax:s
ﬁaccltu—ﬁ.‘<}5lg. Q; E.D.

Pro-

!
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‘ProrosiTrio XXX.

8i prima A ad [eccundam R
wiajorem habuerit rationem, quam
tertia C ad quartam D ; habebit
per rationis converfionem , prima
ad ipfam primam minus [eu dem-
pta fecunda majorem rationem

quam tertia ad ipfam tertiam mi-

rus quarta,

"DEMoNsTRATIO.

A B C D
12— 4 <81 3.
Demonftrandum eft quod fit
12—12 -4 8] 8—+-3.
- feu 8 feuy.
Id quod patet ex multiplicatio-
tionem : quia nim. productum
extremorum eft minusprodu&o
mcdiorum, per Theorema 6.

Ddd . Pre..
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 [PROPOSITIO XXXL.

Si fuerint tres quantitates A.
B.C. & alietres D.E.F. fitque

mdajor ratio prime priorum A od

Jecundam B, quam prime pofle-

" riorum D ad [uam [ecundam E : ut

& major ratio fecunde priornm B
ad fuam tertiamn C, quam fecun-
de pofieriorum E ad [aam tertiam
F : Erit quogue ex aqualitate or-
dinatamajor ratio primae priorum
Aad fuamtertiam Cy quam pri-

me pofteriorum D s ad fuamter-

tiamFE, )
DEMONSTRATIO;
" .A B C ‘

A 16 8 4

D E F

9 S 3.

Sit '16 — 8 <9 l s.
E 8 — 4 <513
, Erit ex zquo.
16 — 4 < 9 1 3
) Id

F
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Id quod patet ex multiplicatione ,

cum produ@um extremorum fit majus
producto mediorum, per Theor: 4.

: Aliter.
16 — 8 <.9 1 s
v viiffim. 29. V..

| 1'1'6'-— 9 < 3 1 5..\.
-l’ : ‘ N i -
8 4 <51
o vicifim, 27. V.
Ergo.
16 — 9 < 413
Viciflim, N

16 — 4 <91 3
S -.-:’\
7 . DdAd‘z ‘ Pro<
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B PR‘pPosirlb. XXXII.

8: fimt tres quantitates A. B. C:

& alie tres D.E. F. fitque ma-
Jor ratio prime priorum A ad fuam
- fecundam B quam [ecunde pofie-
riorum E ad [wamtertiam F . ut &

.ratio [ecunde priorum B ad fuam

tertiam C major quam prime po-
feriorum D ad [uam [ecundam E
Erit quoque ex equalitate pertur-
batamajor ratioprime priorum A
ad [uam tertiam C, quam prime
poficriorumD ad fuamtertiam F.

DEMONSTRATIO. -
A B C |
16 8 s
D E F

~Sit 16 —8 4,614
Ut& 8 .5 <Ig 16,
Erit ex zquod
16— 35 <9l4.
) ' ; Pei

!
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Per Theor: 4. Quia fcilicet produ-
&um extremorum ' efl majus producto
mediorum.

- Alio modo,
16— 8 <614. .
Ergo16- .x. 4 <8 «x+.6

, " Et

8'-—;—5 <olé.

8 .x+. 6 <5 ~x 9
, Ergo, .
16374 <5°x. 9,

Adeoque 16 5 <914.
R per Theor P4 ‘

W 2‘ Ddd 3 Pro.
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ProrosiTio XXXIIL

 Si fuerit major ratio totius
A adtotum B, quam ablati (]

ad ablaturs D , erit €5 reliqui.

" E ad religuum F major ratio
quam totius A ad sotum B,
" DEMONSTRATIO.

‘Sint in majori ratione tota

. A..-B:
quam partes 4. . 3 L

Erit8-—3 <1216,

- Per Theor: 4 quia productum
extremorum eft majus producto
mediorum, .

Pro-



Liser QuiNTus. 399 -
ProrosiTi o XXX]V.
St funt quotcunque quantita-
tes, A. B. C. €5 alie equales
numero ‘D.E. F. fitque major
vatio prime priorum A ad pri-
| mam pofieriovum D, quam fé-
« cunde B ad ﬁcuna'dm E: st
Jecunde B ad fecundam E major,
~ quam tertie (Cad tertiam F , ¢
" fic deinceps.
. 1. Habebant omnes priores
fimul 4. B. C. ad omnes pofierio-
res fimul D. E. F. majorem ra-
tionem , quamomues priores ‘B.
(- relifia prima A, ad omnes
pofferiores E. F. relicta quoque
prima “D.
2. Minorem autem quam pré-
ma priorum A ad prtmam po-

| /}ermmm F.
: B : 3. Ma-
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3." Majorem - denique quam
ultima prioram (7 ad wltimam
pofteriorum: F. '

DEMONSTRATIO. .
Pofitz (int quantitates
Priores Pofteriores.
A1z D¢
B8 E s
C 4 F ;.
Summz  24. 14. B

Parsl. B-L.C E-F
12 1 [

24 ~— 14 <

PARSIL =~ A D
4 — 14 > . 121 6,
Pars IIL C F.
24— 14 < 4 3

Partis 1 & 3 demonftratio pendet ex -

Theoremate 4.. quia produ@a extremo-
rum funt majora productis mediorum.

Parsvero 2 demonftratur per The. 6,
quia produum extremorum eft minus
produ&o mediorum.

Finis Lisr1r QurnrIl

Eus



"EUCLIDIS
ELEMENTORUM |

LIBER SEXTUS. ,}

DEFINITIONES. }

1. Similes figure rectilines
“funty que & angulos fingulos fin-
gulis equales habent 5 atque etiam
latera, que circum angulos 2qua- ;
les (unt 5 proportionalia. L

. A |
B ) ¢ E F
D conftituendam figurarum re&i-
linearum fimilitudinem requirun-
tur duz conditiones.
1. Ut finguli fingulis inter lefint 2+ !
quales anguli A& D: B. & E: C&F,
2. Ut latera circum iftos zqualesan< |

. gulos fint proportionalia , fcil, .
£ PEOP Eee  Cin
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CircaA.D BA-—-AC= FDIDF,

Circa B.E CB__BAZ FE IED.
CircaC'F BC ——CAZ EF 1 ED.

Ergo fiunaex hifce conditionibus de-
ficiat, figurz nullo modo erunt fimiles :
qucmadmodum quadratum & altera parte
longior figura, licet habeant omnesan-
gulos zquales, utpote retos, quiave-
'ro latera non habent proportionalia, fi-
milia dicenda non funt.

2. Reciproce figure funt,cum
in utraque figura antecedentes &
. confequentes  tationum termins
fuering.

. b\u\

Quemadmodum in parallelogrammis
QC. BF. & dudis diagonalibus in trian-

g

e e g m e
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gulis ABC. BEF, fifit AB in prima fi-
gura ad BG fecundz, ficutreciproce EB

fecundz ad BC prima, ille dicuntur res
ciprocz.

3. Recla AB dicitur fecla effe
[ecundum extremam & mediam
rationem , cum fuerit uttota AB
ad mafus fegmentum AC.ita idem
mafus [egmentum AC ad minus
fegmentum CB.

A c B

In propofitione 11. Libri II. Eucli-
des docuit fecare lineam ita ut 73 fubtota
linea AB & minori fegmento CB com-
prehenfuin fic 2quale O majoris fegmenti
AC: quod unum & idemeffe cum hac
Dehinitione videri poteft ex prop:30. VI
Unde patet 12, IL hicinter Definitio«
nes reponi,

Czterum ob multiplicem illius ufum
Geometris hzc proportio divina di-
citur, '

Ece 2 ‘4,[1«1
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4 Abhitudo cujufque ﬁ'gurt eff

linea perpendicularis AD, ab il-
lius vertice ad ipfam bafin vel il-

lius produiiam demiffa.
A
b ¢ B

Cum menfura cujufque rei debeat effe
certa determinata , non vero vaga &
incerta, & diftantia pun&i alicujus ver-
ticalisa linea oppolfita per certam , & fibi
femper zqualem ac minimam menfurari
debet lineam. Sic diftantia pun&i verti-
calis A alineafeubzfi DB, non menfu-
randa eft juxta lineas oblique duGas AD,
AB, quia illz quafi ingnir:e duci pol-
funt, necinter fe zquales funt; fed fo-
Iummodo per lineam perpendiculariter
du&am AC,quz eft certa, unica& mini-
ma: quz hoc in cafu femper quaritur,
Et hzc perpendicularis AC. dicitur alti-
tudo trianguli ADB, fumpta DB pro
bafi: quemadmodum fumpta AD p{go

, bafi:
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baft, perpend:culans ex B ad AD du&a

altitudinem exhibebit: ut & fumti AB

pro bafi faciet perpendicularis ex D ad
- AB demifla.

Quia vero per pun&um A duci otcft
linea parallela ipfy DB, illa altitudo di-
citur effe iniifdem parallelis ; unde fi duo
triangula fintin eadem altitudine idem eft
ac (i dicantur effein iifdem parallelis. ue
loqmtur };uchdes Lib. 1.

5. Ratio ex rationibus componi
dicstur ,cum rationum quantitates
inter fe multzp,lxmhe , alzquam ¢f-
fecerint rationem.

Supra notavimus rationem nihil aliud
reveraefle quam modum continendi quo
una quantitas aliam quantxtatem continet
vel abalia continetur ; quique non clarius,
quam per fractionem exprimatur.

Siergo datz fint duz rationes 2 ad 3
& 4ad 5 , ﬂlz ad fn&lones reda&te f c'

ftabune -;-& ;- » quz fiinter fe multipli.

€ . . 8 .
entur , obtinebitur 7y feuratio8ad 15,

pro quafita ratione qua ex duabus datis
Eece 3 coin-
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compofitaeft. Sic ratio qua ex dupla &

tripla, feuex duabus rationibus2ad 1 &
3 ad 1, hoc eft ex duabus fraGionibug
;"& %. compofita eft ; habebitur 9; feu

-ratio 6ad 1 {eufextupla, Etfic porrode
aliis.

Notandum autem eft rationum ab Eu-
clide fic ditas quantitates Geometris
vulgo dici Denominatores , qua in fra-
&ionum confideratione quotientum no-
mine venire {olent.

‘Sed minime omittendum putamus ra-
R 8 e e
donem feu 8 ad §5(quz ex rationibus
.:.. & % feu 2 ad 3 & 4ad 5 componitur)
. etiam hoc modo pofle inveniti,
Fiat 2 e 3 = quilibet numerus 6 19,
um — . : 45.
T n 4= 5 . 9 | .
Dico rationem 6 ad 1:: feu utrinque per

eundem numerum 4 multiplicando 24 ad
45 effe eandum cum ratione 8ad 15. Si

enim fralio f.‘; per 3 reducatur ad mini-
mam, obtinebitur ‘_.f.‘ut requiritur ; unde
Pattt
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patet rationem 6 ad =, cﬂ'c compofitam ex
duabus rationibus 2 ad 3 & 4ads. -

B——

Quzz omnia lineis hac ratione applicari
poflunt. Datz fint duz rationes Aad B.
& C ad D, rationem ex iftis duabus

~ompofitam hoc modo inveniemus,

Fiat A=~ B = HIIL
Ut&CD—D = 1 1K,

Ratio H ad X exhibebit rationem com-
pofitam quzfitam.

Pro H aflumere licet quamhbetcunque ‘

Pro-

lineam,

-t
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fheor. £ ProrosiTio L

Trianguwla ABC. DEF.& pa-
“yallelogramma BK. E L , ineadem

- altitudine five inter eafdem paral-
lelas conflituta , funt inter [¢ ut

- bafes BC. EF. hocefl fibaes fint
equales figure erunt equales: fi

bafes inequales figure erunt ing-

quales & quidem fuxia rationem

bafium.

A KD L

) NN

B  CEIH F G

DEMONSTRATIO:

Y. Sit bafis BC 0 EF. Tum trian-

gula ABC. DEF, inter ealdem parallelas

. & fuper bafibus zqualibus conftituta inter
B38:%:  fe fupta zqualia, 2. Pa-
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2. Ponatur EG duplaipfius EF,feu BC,
Tum erunt duo DEF. DFG ; zqualia: .
adeoque totum DEG duplum ipfius
DEFhoceft ABC : quianim. bafisEG
cft duplaipfius BC.

3. Ponatur EH dimidiabafeos EF feu

BC. adeogue } EG. Erunt duo trian-

# gula DEH. DHF *2qualia :ergo DEH
erit femiffis ipfius DEH , hoceft ABC :
& quarta parsipfins DEG.

4 PonatrE1ID L EH.feu ™ EF.
2 4

feu %- EG. fimiliter erit triangulum
« DE10 D1H. adeoque DEI erit 0 ?

DEH. feu :~ DEF hoceft ABC. feu
I DEG.
8

Et fic potroin inﬁ’uituml :

Ergoablolute triangula fe habent ut il -
Yorum bafes.

Similiter etiam parallelogramma, cum

dupla bfunt triangulorum.
. 4 k0.1,

Fff Pros | o



g0 - Eucripis

Theor. 7,

ProrosiTtrio Il

1. 8% in triangulo uni lateri

. CB parallela ducatur ED, hzc

proportionaliter fecabit latera AC
AB. (hoc eff wt it AE — EC
= AD ) ‘DB.

2. Et firecta ED fecuerit late-

TR 4

ra AC. AB proportionaliter, erit
#lla reliquo lateri CB parallela.

DEMONSTRATIO.

t Pars. Ducantur re@2 CD, BE.
eruntque triangula X & Y in iifdem peral-
lelis DE. CB & eadembafi ED, ergo
inter e # zqualia, Triang.
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'In Z—Tri. X bal: AE/ baf: EC br.vy
' feu'Y

’ Atqui etiam
Tr:Z—-Tr:Y bz baf: AD /bafl: DB.

ErﬂQ CAE—EC"' AD/ DB, cuv.

zPars Eﬁexhypothcf
Atqu '
AE.._.- EC—~Z/ .- X- }1 Vl
Et AD-—DB—- Z)-Y-
'- _Ergoh:fcerauombus fubﬂ:,rtutls. ‘
EtitZ—X—=Z/

Adeoque dtriang. X 0 Y & quia d“ v.
funt in eadem bafi ED , erunt inter ¢pa.
rallelas ED. CB.

Q. E: D

¢ 39. L

Fff2  Pros
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4 .
e PROPOStTO IIL

1. Siintriangulo ABC, reila
AD angulum A bifariam [ecans,
.etiam [ecet” bafin BC, babebunt
bafis fegmenta BD. DC eandem
rationem , quam reliqua latera
BA4. A4C.

2. Et [i bafis [egmenta BD.
‘DC eandem bhabeant rationem
quam reliqualatera BA, AC, re-
t?a AD. bafin [ecans, etiam an-
gulum oppofitum A [ecabirt bifa-

riam. ‘ !

B

per ,. Dﬁq
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"DEMONSTRATIO,

Pars 1. Ex B ducatur BE parallela
DA, &producatut CA, ufque ad oc-
curfum perpendicularis in E: eruntque

“propeer parallelas EB. DA,

Ang. O 0 R. quiafunt alterni.}
Ang. P 0 Q. externus interno

Atqul 1O Pex hypoth(f -
ErgoR0 Q. Etlatus EAP0 BA, b6 I-
Quare cerit EA— AC= BD/DC. ¢ v’

BA

Paws I,

EfBA—AC= BD/DC. exh,  4xV&
AtquidEA——AC= BD/DC,

Ergon. V.
BA —— AC == EA/ AC. euvw

: fs. L
AdeoquecBAw AE &ang. R f0 Q,

Atquiang. R 0 Oy | L

Ut& QD p[*’

Ergo O D 7
Q E' D.

ajr. L

29.L

—

%

% sf 3 Pro-
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. ProrosiT10 IV.
COI.(- \ .-

Triangula [ibi mutuo equss

angula , funt [fimilia ; boc eff

vk eigm, latera circa aquales an-
gulos babent. proportionalia.

DEMONSTRATIO.

Bafes CB, BE colloca in di-
reGtum: qufx jam angulus ACB
0 DBE, ex hypothefi, erunt ®
CA & BDparallelz, ut &:AB

DE. quia ang. ABC etiam po-
nitur 0 E.

b28. L

. & R
Pro-
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Producantur CA & EDinF,
eritque  AFDB parallelogram- :
mum, adeoque FA+ 0DB & ¢3¢
FD » AB.
Quia in manaulo FCE latus >
ABett parallelum FE erit ¢ da. VL.
AC--AF= CB/BE.
DB R
Et permutando. 16. V.
AC — CB = DB/ BE.

Deinde
Quia in triangulo EFC latus
DB eft parallelum FC.

Erit FD ¢— DE = CB/BE.
TAB

Etviciflim. 16. V.
AB — BC = DE / EB.

Pro-
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Sheer. ProrostTio V.

223. L~

] .
8i duo triangula ABC.DEF,
latera circa omnes angulos bhabeant
proportionalia , erunt equiangu-

la, esldem angulos A& D, Ber

"E, F&» C habebunt equales , qui-

bus bomologa latera fubienduntar.

A

o DEMONSTRATIO.

Ad pun&um E fiat :angulus
FEGx B ut & ad pun&um F

- angulus EFG 0 C. eritqueter-

ABC.GEF.

tius G zqualistertio A.
Quure in triangulis fimilibus

AB
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AB_— BC — GE / EF.
Atqui ctiam per propofitionem, '
.AB — BC = DE / EF.

Ergo?GE—EF = DE/EF. bnv.
“Adeoque GGE 0 DE. c14.V,

/

| Eodem modo ab altera parte
etiam probatur efle.

GF » DF.
Adeoque triangula DEF. GEF

habent omnia latera ®qualia, fin-
- gula fingulis. ergo per 8. I

Ang.DEF » GEF  B.
Ang. DFE ©GFE0C. »
Ang. D 0 G 04
Q.E. D.
\

Ggg Pro-
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418 Bucripis
Prorositio VI

Si duo trianguls ABC.DEF,
babeant wnum angulum B, a-
qualem uni E , ¢5 latera circa
eum proportionalia, (boc et AB
ad BC ut ‘DE. ad EF) erunt tri-
angula fibi mutuo xfuiaﬂguld.

A D
'. b '
L] F
B Q |
/ ‘
G

< & e e o
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DEMQNSTRATIO.

Adpun&a1 E, & F fiant anguli FEG,
EFG #zqualesangulis B. (hoceft DEF)
& C, eritque tertius G zqualis tertio
a A: Et triangula ABC. GEF fimilia,
b, adeoque :

AB - BC = GE ; EF,

Atqui etiam per propofitionem.
 AB — BC = DE, EF.

Ergo <GE — EF — DE/EF.
Adcoqde dGE 0 DE,

Ergo duo triangula DEF. GEEF fe

habent juxta quartam L adeoque

1Y

Ang. DEF 0 GEF 0 B,

Ang.DFEX GFE C.
Ang. D 0-G A
Q E. D.

Ggg 2 Pro.

a3:'L
bg. VL

c1 VY.

‘_“,. v.
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Alia Demonftratio.

B CE  F
Datur hic angulus A 0 D. & latera
circa cos proportionalia : & tum,
Eft velangulusB <E.

Vel B % E.
Vel BX E.

Ponatur I. Angulus B <E.

Ducatur BG, utfiar angulus O 0 DEF
eritque PO R.

ErgoBA—AG =~ ED/DFE. 4.VL

AtquiBA—AC= ED/DF per pro.

Ergo AG D AC. per 11& 14. V.
pars & totum.,

Fodem modo du&a EH. demonftra-
turangulum B non efle poffe minorem
angulo E. Ergo B0 E &pergz 1.
C SD F.- QE .

Pt01
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PROPO s1Tto VIL  mhory
Vix ullius ef! ufus.

PROPOSITIO VIl  heocs..

In trwmgulo reftangulo ABC,
perpmdzmla ris AD ab argulore-
%o in bafinduita, fecat triangu-

lum in duo trmngula ADB. ADC

que erunt & voii & inter [e fi
milia.

A

A

. B' D c

DEMONSTRATIO.
‘ParsI; In Triangulis BAC. ADB.

- Ang. B eft commants,
Ang, BA(, 0 ADBquia uterque redus
b Ergo C 0 BAD.

Ggg 3 A-

V¥
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Adeoquc o triang. BAC ADB, fi milia,
Demde in tnanguhs ‘BAC.ADC,
.Ceftcommunis,
Ang BAC 0 ADC quiauterquere&,

1g. VL

b3 L
- bErgo B 0 CAD.,

Adeoque s triang. BAC, ADC fimilia,

11, Pars. Trlangulum ADB eft ﬁmxlc
iph BAC,
Tnangulum ADC eft fimile exdem
BAC.,

Ergo Triangula ADB.ADCinterfe,
funt fimilia per 21. VL, quz hac non de.

pendet. -

COROLLARIUMI
Perpendicularis ab angulo re&oin ba-
* finducta, eft media proportionalis inter
duo bafis I'Cgmcnta

’

DEMONSTRATIO.

PDuo trlangula BDA. ADC funt z-
quiangula,
4. VL El’gO'BD — DA DA/DC
' Adeoque DA eft media propomona-
lxs inter BD DC.
CO-
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COROLLARIUM.IL

UYtramliber laterum angulum reGum
comprehendentium eft medium propor-
tioriale inter totam bafin & illud fegmen-
tum bafis quod fumpto lateri adjacet,

DEMONSTRATIO.

In triangulis fimilibus ABC. ADC,
sBC_—~CA= AC/CD.

Etin triangulis‘ﬁmilibus ACB.ADB
aCB—.BA= AB/BD.

SCHOLIUM.

In deducendis triangulorum propor-
tionibus bene notandumeft, ordine pro-
cedendum effe ab angulis zqualibus circa -
zquales anguios ad equales angulos.

Pro-
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sy PROPOSITIO X1

’4 data reita AB :mpemmm
partem abfcindere. .

CONSTRUCTIO.
Sit auferenda pars tertia.

. Reé&x AB.fub quoh- i
~ bet angulo adjunge re&tam’
AF, inque illa (umecircino |
tres partes xquales AD DE,
EF, .
2., Du&= FB ex Dduca-
tur parallela DG. -
Dico AG efle queltum

ter-
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tertiam partem recta
AB.

DEMONSTRATIO.

Intriangulo FAB lateri FB
parallela efl DG. : -
ergo :FD—~ DA = BG/GA. 2vL

Etcomponendo 18. V.

F4 ~DA= B4/GA

‘Atqui FA eft tripla 1pﬁus
DA.

. Ergo BA etiam eft trnpla
ipfius GA. |

Adeoque AG cft ;cma,
pars lmcx AB. |

Hhh Pro-
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a3o. L

426 . -Eucripis .

ProPosIiTI O X

Datam rettam dB.fmi/z'fer
fecare ac data aliareita AC IEﬁd 4

fm’r:t mND & L.

C _

CON STRUCTIO.

L ]ungmtur datz linez ad A.
2. Du&ta CBexpun&isD & E du-
cantur duz reGz DE.EG parallelz ipfi
CB.

Dico faGumefle quod quaritur,

DE‘WONSTRATIO

~ In triangulo AEG linez EG. DF
fum parallelz, 2 quia eidem linez CB
duéte funt Parallelz.

Ergo
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Ergo s AF——FG= AD/DE.

b2 vl

Deindeex D du@a DH parallela AB®

erit DI 0 FG <& IH 0 GB.

Eritque in triangulo DHC.

"DILLFG~IH.{. GB= DE/EC.
Adeoque partes AF FG. GB, funt

propomonales Pambus AD.DE, EC

Q E. D. .
SCHOLIU M.

Hioc facile patet ratio divi-
dendi lineam datam 10 quotcun-
quelibet partes zquales: fumendo
fcilicet in linea datz adjun&a,
tot partes zquales in quot linea
data dividenda fit : & extre-
-mitates linez utrlufque reta con-
jungendo; fi tum a divifionibus
intermediis ducantpr re&tx pa-
rallcle linez jam duéte; ille
quzfitam facient divilionem. Ex,
Gr: ficlinea ABdividendain fex
partes zquales. . ’

Hhh:  Con-

¢ 4L
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CONSTRUCTIO.

ADEFGHSB

1. Ipfi;AB junge fub quolibet angule
reCtam AC, '

2. Inlinea AC fume fes partes 2zqua- -
les AL1K.KL.LM. MN.NC.

3. Ducre@am CB, illique parallelas
NA. MG. LF.KE.ID.
" Dicolincam AB {ectam efle in fex par-
tes zquales AD.DE.EF.FG. GH.HB.

DEMONSTRATIO. -
Per propofitionem 10, linea AB feda
eft imiliter ac AC. ‘ ‘
Atqui linea AC feQa eft infex partes
zquales, ,
" Ergo etiam AB in fex zquales partes
feQa erir. -
SCHOLIUM 1L
- Haud inconcinne linea data CD poterit
dividjin ratione datarum linearum A. B.
’ o Con-.
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CONSTRUCTIO.

—A. t— . 'l
' ——

1. Ex C fub quolibet angulo ducatur
recta CE 20 datz A. ‘ ‘

2. Etex D re@a DF, parallelaipfi
CE, & dazB. ‘ )

3. Jungatur EF. '
Dico 1eGam CEinK feGam effein ra- -

tione Aad B.. ,

DEMONSTRATIO.

Intri. CKE.DKF - (Ergoeritperg4. VI,
Ang.C 0 D| |CE4A—CK= DFfC/DK.

E O F29,1; . & permutando
KDK | Ae—eC=CK /KD

Hhb 3 Pro.
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‘matl3. ' pRoposiTrO XL
Datis
duabus re-
{tis AB.BC
tertiam pre= -
, . portionalem
A B - Pinvenire.
. CONSRUCTIO,
1. Datas reCtas conjunge ‘in angulo
re@o ABC.

2. Ad duite retz AC. pun&u n C
excita perpendicularem CD.,

3.” Lineam AB produc ufque ad oc-
curfum iftias perpendicularisin D,
Dico BD effe quzfitam proportionalem.

DEMONSTRATIO

Triangulum ACB eft re&anoufum

per conftruct. & CB perpendlculans ex

arcor: angulo reGo ad bafin ducta: quaa eft
8.Vl media proportionalis inter AB & BD.

. Adcoque BD erit tertia quefita. '

QF E

i Scho-
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SCHOLIUM

Si AB it major quam BC hadincon- -
cinna erit talis

CONSTRUGTIO.

A D B
‘ . Super AB defcribe Semxcu'culum |

ACB
2. In illo accommodetur (ecunda da-

ta BC.
3. Ex C demlttc perpendicularem
CD. -
Dico DB efle tertiam proPoruonaIem
’quzﬁtam

DEMONSTRATIO.
Du&a AC erit ACB triangulum re-
&angulum (31.111)
Ergo erit AB — BC = BC /BD
per 2 Cor. 8, VL.
Adeoque BD eft tertiaquafita,
Pro-



4;’£ .EdcLIDIS"
PROPOSITIO XIL

2 Datis tribus
rettis AB. BC.
AD quartam

Probl. 4.

proportionalems
DE snvensre.
c B A
CONSTRUCTIO,

1. Datarum duas quashbetcunquc
AB. BC colloca in direétum.

2. Tertiam AD conjunge ad pun- :

. &un A, &ducre®amDB,

3. Ex C duc CE parallclam BD s
quz produ&tz AD occurratin E.

Dico DE effe quzfitam quartam pro-
pomonalem. .

DEMONSTRATIO

In triangulo ACE lateri CE du&a eft
_parallcla BD.
_savt Ergo aAB —BC = AD/ DE.
Adeoqueerit DE quarta Proportlonalxs

“Alia

— . a e e
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Alia Conftru&io.

e

G E ¢ F
Datz fint tres lincz A. B. CD, quzeftvel <
vel &> A. )

1. Linexz EF 30 Ajunge FH 0 Bfub quoli-
betangulo, ducaturque EH.

2. Inlinea FE fume FG D tertix CD. & ex
pun&to G ducatur GK parallelaipfi EH.

Dico lincam FK efle quartam qu&fitam fcil.
FK fupra H, fitertiaCD (it majorprimaA: At
veroFK infraHH fific CD > A,

DEMONSTRATIO.

Facile ex conftrutione patet triangula EFH.
GFK cfiefimilia: quarecritper 4. VI,
EF — FH = GF ; FK. -
. - Hoceft , '
y A== B = CD/adquartamFK.
N QD.E, .
i ' I § B . Pro-
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mi. - PRoOPOsITIO XIIIL-

Datis duaéz;; reftis AB. BC
wediam proportionalem BD in-
wenire. s

R
. »' . \ r
| /_ Ny
A E B C
CONSTRUCTIO.
1. Datas lineas AB.BC collo-
ca in dire&tum.

2. Supertota AC deferibe Se-
micirculum. *

. +3. Ex B e:cci'ta.'perpendicu‘la-

rem BD ufque ad Semieirculum.
Dicofillam effe mediam quz- . -
. fam -

Dcf
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DeMoNsTRATIO.

Du&is AD. DC. erit ADC
- triangulum re@angulum  quia
aangulus ADC eft re@us. Etas.
linea DB eft perpendicularis’

ex angulo reto ad bafin du-

&a, quz beft media proportio-, .
nalis mneer AB. BC. = mous

Vi
SCHOLIUM.
Quavis reta a circumferentia’
" ad diametrum perpendiculariter

dulta, eft media proportionalis.-
inter fegmenta diametri.

1ii 2 . Pro
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- ProrosiTio XIV.
Thco:'.g., ‘

1. Parallelogramma  equalia
X.Z. que unum argulum O uni
P aqualem habent s etiam late-
ra circa equales angulos habent

reciprace proportionalia. (hoc eff
ABadBGut EBad BC.

- 2. Et fi latera habent recipro-
ca, parallelogramma funt equa~

lia.
D C H
X Y G
A B
Z
E F

De-



LiBerR SexTus . 437

DEMONSTRATIO.

1Pars.Par.aX — Par, Y= Z/Par. Y. ¢ 7 W
AquiX—Y= AB/BG,
Et Z—Y= EB/BC.| V™

Ergo fubftitutis iftis rationibus,
AB— BG = EB/ BC.

2Pars. AB~——BG=— EB/BC.
Atqui AB—BG = X/Y) v .
Ft EB —BC— zlY.}" VI

—

Ergo iftis ratioibus fubftitutis,
X——-Y=7Z/Y. .

Adeoqueb Par: X 0 Par: Z, :
‘ ; b Vo -

Iii 3 " Pro-



Theot.
10.

Vide
fig. prz-
ceden-

tem.
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ProrosiTi0 XV, |
1. e AEguelia triangula X.Z,

gue unum angulum O uni angulo
‘P zqualem habent 5 etiam latera
circa £quales angulos habebyns re-
ciproce propériionalia. (hoc eft AB

" adBG,ut EBadBC. -

2. Et filatera fic babent reci»
proca, triangula funi zqualia.

DEMONSTRATIO.

“PDuis re&®is AC. CG. GE..

"hzc et omnino eadem cum

a34. L

przcedente; quoniam 2 riangu-

la funt femifles parallelogram-
morum, & triangula cum parak

- Jelogrammis eadem habent late-

ra quz demonftiationem-ingre-
diuntur. o .

Pro-

-
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Prorosttro XVI "l'xheox.'
+ X, Siquatuor rete A. G. F. B propertie~
nales fuerint, reSangulnm fub extremis A
@ B, erit aquaie redtangulo fabwmediis. -
2. Et fi redangulsm [whgxtremis [it
aqualerectangnle [sb mediis,” ille quatuor
relte proportionales erant.

B . .
E e .
P
I, By = &
ACFED

D EMONSTRATIO,

1 Pars Fiat TJ-AC fub extremis &
FG {ub mediis : illa habent angulum -
A 0 F, & latera reciprica , pimir:
AB —— HF = reciproce FE | BC.
Ergoillaa "l funt zqualia. " arg VL

2 Pars, Tla AC. KG habent angn-
lum A O F. & funt zqualia: b Ergo brg vi.
habent latera reciproce proportionalia, '
’ ¢

Pres



Theor.
2.

arg VL

i
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PROPOSITIO XVIL

1. i tres linee A. F. B. pro-s
portionales fuerint, reftangulum
fub extremis A & B erit aquale
quﬂdmto,medix F. .- . -

2. Et [i rectangulum [ub ex-

tremis [it 2quale quadrato medie ,

tres ille reite  proportionales e-
runt. 1 " ‘
B, . H_.B
FE D '
c ' o

| | |

. A BG P
AGFB ‘.

DEMONSTRATIO.

. 1 Pars, Fiatfubextremis'_ AC, &
a media 0 GE. Qua quia habent an-
gulum A 20 G & latera reciproca feilicet
AB — GF = FE.hoceft GF |/ BC.
a crunt inter fe xqualia, ' :
2 Pars, Tla AC.GE funt zqualia &
habent angulum A 0 G, Ergoa habent
Jatera reciproca, - ‘

[ . .‘ - PrO‘
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SCHOLIUM.

- Ex hac

‘ A -« propafits
& praece-
dente 8
facillime

B K * /_‘(,demon

ftrawr
Pr.37.1.
1 * hoc mo-
do, ’

=

> 2

D 1L B
"PRAPARATIO.
Super BC conflituatur OBE, & ex:
A ducatur AL parallela BD vel CE

DEMONSTRAT®O0. .
. Linéz BC.AC: CK funt proporno-
" nales. per8 VL. - . B
| ErgoC3BC.CK 0 OAC.
) =7 EK,

Deinde mee BC. AB, BK. funt proportionales.
Ergo —BC BK D JAB } .
= LB \'7 VlA
Supra = EK 10 0AC! :
| T EK ——LB 'DDAB——I—DAC.
K tB Kkk Pro.,




443  ~Eucripis.
ProrosiTIO XVIII; ‘

PeoBl 6 Super data reda AB defcribete polygo-
" mum ABHIK', quoddatopolygono CDEFG
ﬁr fimile fimsliserque pofisum.

I

A/ W

A—Y
CONSTRUCTIO.
1. Datum Polygonuin re&is FC FD
: divide in triangula. -
a3l 2. Super AB fa@is ‘angulis 2 BAI
ABI zqualibus angulis DCF. CDF. ¢-
bjs. I, &fitb tertius z%ughs tertio,: adcoque ctri-
4. VL angulum IAB fuuile triangulo FCD.
. 3..Bedem modo fupcr Tateribus IA:
1B, fiant triangula IKA. THA., #quian-
gula, adeoque & fimilia tnangnhs FGC.
FED.

Dico ABH IKcﬂ'c poly onum qu;ﬁtum-

DEMONS_TRATIO.
_ Pro angulis.
Facile patet per conftruionem 30{,’"‘
o -~ los

.(AA

|



lia: Ergo pqugona fant fimilia.
: E D

LIBE& SexTus. j.q.;

los unius polygom cﬂ'ezquales angulis aI-
terius, pim, _
K » G.
Trés ad1 0 adF tribus, ‘
'H ® E S
Duoad B 0 ad D duobus..
© Duoad A 0 ad C duobus.
Ergo omnes angulifunt 2quales, ades-
que duo polygona funt zqulangula ' &
fimiliter polita,

Pro laenbus.
In triangulis ﬁmrhbus IKA. FGC ut
& IAB. FCD. :
EritKA —AI= GC/CF? VIM
Et BA—AI=DC/CE/4 Y

: Eritpc:ru.& 16. V.
KA—AB= 6C4CD,
Deinde in triangulis fimilibus IAB,

! ¥cD. w&14B FED.

‘Erit AB —BI = CD/DF.!

%¢ HB—BI— LD/DF,

| ' Ergopgrn&mv 5
AB - BH=:CD/DE.

Et eodem modo dcmonﬁutur latera
citca reliquos angulos effe proporuona~

4. VL'

kkkz _ Pro.
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rh;,u.,;.' P RO‘P.O 51 T10 XIX.
- Similia triangula ABC.DEF
mter [e funt in duplicata ratione

lateram bowologoram BC, EF.

DEMONSTRATIO.
: ' Sit BC < EF .
- Ipfis BC. EF, fiat a tertia propor- -
a1r. Vi tiomalis BG. eritque .

bt BC-—BG bin duplic.rat, BC/EF.
' Atqui BC—BG ez tr: ABC/tr:ABG

ciVI

Efgo Triang: ABC d ' Triang: ABG. | |
in dupl: rat: BC  EF. _ :
Atqui triang. ABG 20 triang. DEF,
ut mox patebit,

drn, V..

Ergo‘, |



¥

i;_
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Ergo mang ABC — tnang DEF,
. indupl: rat: BC/ CF.
Quod autem fir triangulum AB(‘
DEF, hoc modo videre licet.
In trlanguhs (imilibussABC. DEF. -
AB-——BC="DE/EF. 4.VL
' Et' permutando. :
AB ——~DE= BC/EF. 16.V.
Atqux per conftruGionem,
BC—TLF= EF! BG

Etgo AB— DE EF/BG. 1m.V.

Acfeoque triangula ABG. DEF ha-
bent nngulum B E, &latera circail- .
lum reciproce propomomha Ergo
{unt ezquaha , g ¢15. VL

* Sit deindé BC 20 EF.
 Intriangulis fimilibus ABC. DEF.
AB -——BC= DBE. -EF, -
: Atqm BC 2 EF per propolitioncm.
. Ergo fAB 0 DE T v

" Adeoquc triangula ABC DEF mter

{e funt zqualia.
Atqui Ora BC& EF emm ﬁmt aeqaaha.

Eroo triang. ABC —— tuang DEF
g BC,OEF. = .

Kk.k 3 . Ate



10 Def V.
Eigo tria-t{g. ABC . triang, DEE
indupl: rat: BC / EF?g )
COROLLARIUM.

a ro.
Def V.

big. VL

cI. Ve

\

446 - Euc‘t.mxy

", Atqui ratio Ckerum BC. EF.eftea.

dem cum ratione duplicataiplarum late-

. rum BC. EF, ut {upra diGum eft ad

Sitreslinez A. B. C. fuerint propor-
tignales; erit triangulum X fupra primam
ut triangulym Y pédri fimmile {upra fecun-
dam, ut prima linea A ad tertiam C.

" DEMONSTRATIO.

Tres linez A, B. C: funt pr0portionalés.
Erg6 A — Csin dupliicataratione A/B.

Atqui X — Y betiamin dupl: raz: AZB.

ErgoX—Yc=A/C, ~ QD.B
' . “_' "PRO'; 4

e
v

{

i
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- Prorositio XX.. ..

1. Polygona fimilia- ABHIK.
CDEFG dividuntur «m trian-.
Lulas . que funt mumero equalia ,
Similia & toris homologa.

2. Polygona inter fe funt inra-
Yione duplicata laterum bomologo-
rum AB.CD. .- : )

DEMONSTRATIO, o

rPars: Duisre@is IA.BA., ut&
FC.FD. polygona eruge divifain trian,
ula. . ;
8 Quodautem illa triangula (int numere
@qualia, patet ex Scholioprop.32. E
. guia nim. pglygona 2que ‘multa habent « »
. Jatera. r .
" Quod fiat fimilia fic probatur,



26. VI
4. VL

448 EucrLipis: -
In tnanguhs IKA. FGC.
Ang. K0 G. & latera circa illos pro-

_portlonaha

Ergo trmnmﬂum aJKA, e& zqulan -

gulum & ﬁmlc FGC

Eodem modo in tmnouhs lHBH:D
Ang.H 0 E & latera circa illos

propomonaha

s
‘¢4 VL

Ergo triangulum IHB eﬁ :zqmangu-
Jum & fimile FED, *
Demde ang. KAB 2 GCD. {
. XAl D GCF/S

"1IAB 0 FCD. -

Sjmili modo IBA'0 EDC. ++

" Ergo tertius AIB 0 CED,

Ergo triangalum IAB eft zqulangu
lim& Iumlei*CD

Quod: fint totis hqu,lé a, hoceft

‘quod ita fit quodlibet trian ulum in uno

polygono ad fuum correfpondens inalte-
ro. Us totum polygonum ad totum po-
lygonpm ’ Pateb!t ex parte (ecunda

~ 2 Pars, Tmngula 1AB, FCD ptO-
bata funt fimilia,
ErgOCIA——FC AB { CD.
Ut & 1B -—-—FD AB / CD,
'I ums,

~

-

Pt 3
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Tum, :

Triangula 4 IKA. FGC.funtinduplica- dg. VL
taratione laterum TA. FC.
y ' . hoc eft AB. CD,
Et triangula IAB. FED din duplica-
' ta rationg laterum 1B. FD.
3 hoc eit AB CD.
Ut & triangula IAB. FCD in dupli-
cate ratione laterum AB.CD.

Ergo ¢ omniatriangula unius polygeni
ad omnia triangula alcerius polygoni funt
In duplicata ratione laterum homologo-
—) rm AB. CD. ' :
Atqui omnia triangula ifterum poly-
gonorum conftituunt tota Polygona,
. Ergo ipfa polygona funt in duplicata
Tatione laterum homologorum. AB. CD,
Cum autem etiam fingula triangula |
(! u.nius polygoni ad fingula triangula alte-
s} rius polygonihabent rationem duplicatam
# | eorundem laterum AB. CD; patetifla
+ | triangula totis polygonis effe homologa,
Q. E. D.
COROLLARIUM,

- Si fuerint tres reGte proportionales
polygonum fuper prima defcriptum fe ha-
' bebitad fimile polygonum fuper fecunda;

o Ll vel

ern.VL
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450 EucLiIpIs

~ vel polygonum fuper fecunda fe habebit
ad polygonun fuper tertia, ut prima

proportionalisad tertiam.

DEMONSTRATIO.

Hzc cft fere eadem cum demonftra-
tione corollarii prep: przcedentis.

SCHOLIUM.
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Commode hic demonftratur
haud inelegans Theorema.

Similium polygonorum X &
Z, circuitus ABCDE : FGHIK,
cum lateribus homologis A & F,
funt in eadem ratione.

DEMONsSTRATI1O.
A—F= A/F.\ :
B-G= A/F.
C—-H=B/G.

hoceft A/ F.
D_°1= C/H. IDek VL
hoceft A/F.
E.~-K=D/L
hoceft A/F.]

Ergoper12. V, additis omni-
bus terminis primis, ut & omni-
bus fecundis

ﬁthCf DtE --- FtGI_HfITK - A ’ ) 3
" hoceftciccuitus pd - ad citcuium Z, :

Q. E. D.

Lll 3 Pro-

%
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452 Eucripis

PrROPOSITI O XXI.

Figure ABC. GHI , que ei-
dem figure DEF funt fimiles »
ille & inter [e f m:le.r erunt.

Theor.1§

D

&\ ANAN

cCH IE b 4

DEMONSTRATIO

AngulusA:oD:oG
B E v H
CyoxFxl

Ergo figurz ABC. GHI funt
aequxangulae & habent lateracir-

ca zquales proportionalia , quia

illa habent proportionalia lateri-
s10ck bus figare DEF. Ergo ° funt
fimiles.

Pro-.
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-PROPOSITIO XXII.  Theor.16

1. Si quatuor 1elle AB. CD. EF, GH.
proportionyles fuerins , figure fimiles ABI,
CLCK ¢ LF. NH proportionales erunt.

2. Et fi avedtis linea figure [imilesde-
foripte fin; iflevecle proportionales erunt.

/\/\7“°

€ DE TG H

DEMONST-RATIO.
PARS I

Datz funt AB~— CD— EF IGH.
Tr. ABI (3) — Tr.CDK in ¢ duplic.rat. AB/CD. a19. VL
hoceft EkF /GH.
AtquiDy LFb——[OINH ctiamin d. r. EF ' GH, b 20 VL.
Ergo.
Tr.ABl(¢) — Tr.CDK . OLF , O NH. oV,

" PARS I
AL ——CDin ('ubdup.rat Tr.ABI, Tr.CDK.

hoc cft DLF/ DONH,
Atqui EF--—~GH etiamin{fubd v+ OLF/CINH

AB w— CD —'rgEF GH. -
Lll 3 Pro.
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Theot. ty PR orosITIO XXIII

D C H sw-
angula
) ' ' G parallelo-
- gramma
_ 'A' B AB, BF.
inter [e
H ’ babent
I - rationcm,
: compofi-
K .]::‘ - F tam ex
v rationi-
bus laterum AB ad BG¢ CB ad BE.
DEMONSTRATIO.

Fiat AB — BG = Hqualibet; I.
EECB—BE =1 / K.
. EritratioHad K compof' ita ex rationi-
bus AB ad BG & CB ad BE. vide di&a
ad 5 Def. VI,
Demooftrandum ergo eft effe paralle.
logr. AC—BF = H/K
Quod fic probo.

. AC——BH=(s)AB/BG. ~ BH—BF (3)= CB,BE,

H — l.—.(b)AB/BG I — K (b)= CB,BF.
ErgoAC—'—BH(C) -H/,. BH-——BF =1 KA.

. Ergoperin. V.
ar VL - AC—H-= BF/X.
b Etpcrmutando 16, V.
cin Ve AC—BF=-H/K, . Q.E.D.

Pro-
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SCHOLIUM. .

D Majori cum
G facilitate &

' cum apparatu
)5 3 minori  e€a-
2, | _dem propofi-

Gtio demon-
A‘ S B ftrabitur  in
4, pumeris 5 {1
parallelo-
: | gramma AC,
BF ponantur
E F reftangula.
.. Sitli AC latus AB 20 §.
BCX 3.
<Erit Area 2 15, £
DeindeliBF latus BG 0 2. 11

Latus BE 20 4.
¢ Erit Area 20 8.
Ergo.."__." AC——"BF=arearg/ar. 16
Atqui ratio compofita ex rationibus §

ad 2&3ad 4. etiarndac d } feu ratio- ds. Des
VL

nem1gad8.
Ergo ratiol] JAC——JBFeftcome,

‘pofita ex di&is rationibus §ad 2 & 32d 4.’

Q. E. D.
Pros
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ProrosiTti1 o XXIV.

In omni pavrallelogrammo Al,
parallelogramma FK. HE, que
circadiametrum [unt y & toti AC
& inter (e [unt fimilsa.

Theor.1$

A _F_ B
N 1 7

tx
272 |
D E I

DeMoNSTRATIO,

Intriangulis DAB & X.
. Angulus O eft communis.
229. I, $ 20 T.
b3l Ergo Yb 0 C.
Adeoque tfiangula DAB & X funt
®quiangula & fimilia,

Eodem
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Eodem modo probatur trian-
gula DIB & Z effe fimilia.

| ErgoAD__DB=HD/DG| o
| Er DB—DI =BG/ DE/VE

Eritque exzquo22. V.
AD--DI= HD/DE.

Similiter etiam probatur reli-
qua latera efle proportionalia :
Ergo Parallelogramma Al. HE,
funt fimilia.

; Eodem modo etiam demon-
ftratur AL & FK eﬂ'e fimilia.

Ergo HE &FK funtincer fe ¢.:. ,
{imilia. ‘

QED.

| Mmm PIOA'
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Peobl. 7. ProrosiTio XXV.

Conflituere rectilineum L, quod
fit fimile fimiliterque pofitum da.-
to reitilineo A, & wquale alteri

dato B,
- H
. € Y —
L
¥ | E K | N
CONSTRUCTIO,

- 1. Ad dati re&tilinei A latus
2411 CD, fatrzCE 0 *ipfiA.
b#-1 3, Super DE fiat =DKB.

3. Inter CD & DG quzratur
# 13- VL. c media proportionalis [H.
4. Super DH feu ipft zquali
IN, defcribatur reétilineum fL
. i-



TRy e Sy e S I e

LiBerR SEXTUS. 449,

jfimile ipfi A, dis. 1v,
Dico L eflerectilineum quz. ,
ficum.

DEMONSTRATIO.

Per conftruttionem funt pro-
portionales CD. IN. DG.

ErgocCD——DG = A/L. e Cor.
AtquifCD—DG = T CE/2DK. ;9.\;1.
£f1.YL,

™~

Ergos A-L=3CE/ZDK.,  gu.y

AtquiA 0 = CE.
Ergo Lo DK B.

Cum autem L per conftructio-
pem fit fimile A, patet L effe re~
&ineum quaficum. ,

Mmm 2z - Pro-
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PROPOSITIO XXVL

Theor.19

eandem diametrum BD confiftunt.

DEMONSTRATIO.

Si adverfarius neget diametrum BD
*tranfire per I, tranfeat per aliud punGum
H: tum du@a HE parailela BA.
e V1 Erit BA:— AD = BG / GH.
bper Atqui BA*—AD = BG/ GI.

(Y

d ,Po - Ergo ¢GH 0 Gl. Pars& totum,
e7.Vel  gnod eft ablurdum. '
#¥ 7 Ergodiameter non tranfit per H. Ea-
dem autem demontdtratio locum habet in
omnibus pun&is linez GI, quandiu fcz
inter H & I'manetaliquod intervallum s
Ergo univerfim concludendum eft dia-
metrum tranfire per pun&um angulare I,
adeoque duo parallelogramma AC. GF,

circa eandem diametrum confiftere.
- Qg E. D.

" Pro-

B _E ¥ C  Parallelo-
gramma [imi-
G X lia A C. GF 3
| H 1 babentia com-
: munem angu~
A ‘ um B, circa
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PROPOSITIO xxviI. xxvrtr. XXIX,

He prolixe, tyronibus diffici-
les , & nullins fere ufus funt.

PROPOSITIO XXX. ™™
C___ . ?rapoﬁ'.
: tam  re-

ey Rélam AB

X
. extrema
- as media

. D E A F ratione [e«

care in G.

CONSTRUCTIO.

. a1l 11,
Divide2 ABin G, ut fubtota AB .

- & minorifegmento BG it 0 O majoris

fegmenti AG.
Dxco faGum cfle quod quzntur.

DEMONSTRATIO,

T AB.BG 0 OAG.AG.
Ergo 17.. VL.
Latera funt reciproce proportionalia. h.e, °
AB — AG = AG / BG. :
Adeoque blinea A in medid & extre- [, 4 et
ma ratione fedlaelk. ‘
Mmm 3 Pro»-
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tzs [ ROPOSITI1O XXXI.

- 84 a lateribus triangulirefian-
guli BAC, fiyure fimiles quecun-
que defcribantur , erit illa que an-
gulo reito A opponitur zqualis
avabus reliquis (imul (umpiis.

H
G
A
I
F

. B X c

E D
DEMONSTRATIO.

Figurz fuper AB. AC. BC. ponuntur
fimiles; ergo a habent inter fe rationem
a0 VL )
duplicatam laterum homologorum AB.
AC. BC, hoc eft inter fe {funt utOta
AB.AC.BD.
Atqui O:aita funt inter fe ut fit
b4 L g BCb0 tis AB: AC.
Ergo figura fuper BC 30 figuris fuper
'AB.AC. Scho-
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SCHOLIUM L

Quod in prop. 47.1. demonftratum
eft de folis quadratis  hic univerfim ap-

plicatur quibuslibet polygonis fimilibus.

SCHOLIUM II.

Potefl hzc propofitio genenaliter, ut
etiam involvat prop. 47. I. hoc modo
demonttrari, )

Sunt proportionales per 2 Cor. 8. VL.

BC,AC.CK Ut & BC.BA.BK.

, Ergo per Coroll, 20. V1.
Fig.abBC — Fig.ab AC= BC/CK.
Fig. abBC —Fig.abBA = BC / BK.

Et invertendo,
CK—BC Fig.abAC /fig.abBC,
BK — BC= Fig.ab BA /fig. ab’BC.

' Erit per2. V.

BK.1.KC.—._ BC Fig.abAB -

Fig.ab AC, / Fig.abBC. ‘
AtquiBK—=—KC X0 BC.

Ergo Fig.abAB& AC 0 Fig.abBC.
Quare fiiftz figurz funt quadrata , erit
prop- 47. L. ) i ‘
. Sivero alitz figure fimiles erit 31. VI,

Pre-
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Theor. 21 PRoé osi1tio XXXI

ai.L

8i duo triangula ABC. DCE
ad angulum Cconjunita, duo la-
tera AB. AC habeant parallela
lateribus ‘DC.DE & lateracirca
angulos A.D. proportionalia; tum
relzqua illorum latera BC. CE,
unam facient lineam retiam.

INA

D EMONS"TR‘A TIO.
Angulus A 0 , ACD, proptet
parallelas AB. DC.

_Angulus D 0:ACD, propeet

parallelas AC. DE.

——

Ergoang. A0 D.
Cum autem latera circaangu-
los A & D fnt proportionalia
o oerlt

~



"L iseEr SEXTUS. 48§
®ric triang. ® ABC zquiangulum be. ve
triang. DCE.

Adeoque ang. ABC DCE)
~ "Ang A 2 ACD.

' Ang. A& ABC  toti ACE | A
7 Ace ace A

A.

——

Tres ang. A. ABC. ACB »
‘ duobus ACB. ACE.
¢ Atquitres A. ABC. ACB 0 5= %
- 2Refkis. _

" Ergo etiam duo ACB. ACE
0 2 Redtis.

Adeoque BC. CE fibtinvicem -
¢jacebuntindiretum. ~ dnr

| Nnn Pro-
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Tweer22 PporosiTio XXXIII.

1. In #qualibus circalis angs-

Ui five ad peripheriam A & E.,

five ad centra ‘D & H, funt

cademratione cum arcubus quibus
.infiflunt BC. IG. N

2. Et Settores BDC. FGH,

eandem cum arcubus babent ratio-
uenm. '

DEMONSTRATIO.
Paks L ?
Si anguli D & H ad centra fint

2quales; eruntarcus BC, & FG
ceum (26, I11.) incer fc 2quales.

Fixc

|
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Fiatjam angulus GHK ©» FHG

adeoque FHK duplus FHG hoc
cft BDC.

Tum arcus GK erit 0 FG (per
eandem 26. 111) & totus FGK
duplus ipfius FG hoc BC.

Eodem modofifiatarcus KHL
0 GHK{ FHG. 0 BDC adeo-
que FHL triplus BDC, etiam
probabiturarcum FGKL efle tri-
plum arcus BC. '

Ergo hinc univerfim concludi-
mus ( anguli D.&H. fint zquales,
efle arcus BC. FG zquales : S;
anguli D & H fint inzquales,
etiam arcus$ efle inzquales, & hoe
juxta quam libet multiplicatio-
npem. ut nim. fi H it duplus D
etiam arius FKX fitduplus BC: fi
angulus H fictriplus D. & arcum

FGKL & ipfius BC fittriplus: &
ficin infinitum: id quod idem eft
acangulos cum arcubusefle inea.
dem ratione, -

Etquiaanguli A. E. funtfemif-

"~ Nnn 2 fes
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fes angulorum D. H. etiam illi
cum arcubus eandem habebunc
rationem. c

‘PARS 2.

Hzc'ex prima parte facile de-
ducitur. Se&torum DBC. HFG: -
anguli G & Hfunt zquales: ergo

arcusBC.FG: &lateraDB.DC. -

. zqualia HF: HG': ergo fi{uper-
ponantur congruent: Ergo Secto-
res DBC. HF Gerunt 2quales.

Similiter fi angulus GHK (it 0
F HG: fe&ores congruent, adco-
que Se&or GHK D fe&ori FHG
hoc BDC ;: Ergo fe&or FHK du
pluserit fe&toris FHG (. BDC.

Eodem modo {i fit angulus
FHE triplus D, erit arius FGK4

. triplus BC : adeoqué Seftot

FHILXG triplus fe&oris BDC:

& ficininfinitum. Q.E.D.

FINTIS



