
Notes du mont Royal

Cette œuvre est hébergée sur « Notes 
du mont Royal » dans le cadre d’un ex-

posé gratuit sur la littérature.
SOURCE DES IMAGES

Google Livres

www.notesdumontroyal.com 쐰



                                                                     

n EVCLIDIS * Î
ELEMENTORVM

SE: . 4
LIBRI PRIORE S

DE mon mm
ab

marna) corrszo



                                                                     

Ï. a. î . . .1



                                                                     

EUCLIDIS
ELeMENToRfiM

LIBRI PRI’OREs
Magnant partent uni: deman-

flratinnibus

A])()RIQA’TI.
OTERA a; STVDIO

l

l

b HENRICICOETsu
flÆaÜW

)» A.

. Lucnunr BATAvoEuM;
i Arma DANIELEMà GAESBEËK, .

sa??? M ne xcn.



                                                                     



                                                                     

PRÆF’ATIOV

.AD
ILECTOREM;
ELemcnta demonl’crare aggrc-

dior Euclidis, Illuflris Ma.-
themacici , qui mm propriis in-
Vcnris , tum ab aliis inventorum,
quæ paffim difperfa j accbant , col-
icé’tionc 6c jul’ta ordinationc-Ma-

gui adaptas Geometræ nomén,
de omni Mathcfcos optime me-
ritus cil Radio: id quod abundc
tefiatumfaciuut tût doétiifimorum -

virorum commentarii, quibus
hast Elcmenta , quorum militas
paludes latct, pet multa celebrata.

flint &cula. I’ * Admirandæ’ fane film: Thad-

l num , Proclorum , Commandi-

’ ’ l A 110-.



                                                                     

PRÆFATIO.
norum , Clauiomm , Bettinorum,
8c aliorum nominiis baud obfcu-
ri Mathematicorum lucubratio-
hes, quæ adco fertiles (une ac
dilucîdæ, utuniverfæ M’athcfcos ,

quantum imo plus quam fufficit,
exindc depromi quem: fundamen-
rai Qqare ego, ne aâu"m agere
videar 8c aliorum folummodo re-
petere diéta , quod rem ipfam
fpeé’tatôc hujus Opufculi, quem

intendo , (copum paucis eloquar.
Omnium Mathematicorum, qui
in hdrum Euclidis Elemc’ntorum
dilucidationc ô: demonl’tratione
pofieritati fuam probare fategeruut
induflriam , 110:1 una eadcmque
obfervatur methodus ,- :aliis qui-
dem veterem &ab Euclide tradîc
mm nobia fetvantibus ordinem;

r aliis



                                                                     

,PFRÆFATI-Ow
aliis vero non môrdicuà’illi or-
dini inhærcntibus, [cd veritaeum
iis comprehenfarum maxime na-
turalem contemplanribus conca-
tenationem, Ego ncgleéta polic-
riori hac demonflrandi via , illo-
rum , qui Clariflimi Geometræ
auchoritate ducuntur &veneratio-

ne , Caflra Œquor; in quorum
partes me vel unica hæc trahit ra-
tio, quodillis,iqui horum Ele-
mentorum notitia jam quodam-
modo fume imbuti , ad fublimio-
ra Veterum Mathematicorùm e-
-volvenda Opera faciliorem longe
fuppeditare mihi manuduétionem
vidcanturôc aditum. .Licet ab al-
terà parte minime fualaude delti-
tùcndi fi-nt , qui iiberiorcm incun-
tes viamfic rerum ipfarum , quan-

A z V mm



                                                                     

PRÆFATio
mm fieri porei’c , naturalem fe--.
quentes duôtum , proprio ingenio
8c ,rariocinio litarc maluerune
quam Veteris jurai: in Verba Ma-
gil’rri.

In quo laborum genere. baud
poflremo loco- collocandi , [une
clariflimus ChrtiOPhorus Srur-

i mius 8c Ignarius Galion Pardies,
. quorum alter narione Germanus
in fna Mathefi enucIeata , alter
ex Galliis norrum duccns in fuis ’
Elemenris Gcometriæ , non folum
Euclidis omnibus, verum etiam
præcipuis Apollonii 8c Archime-
dis demonfiraris rheo’remaribus ,
baud cxiguam fibi’apud pofieros
gratiam’ conciliabunt 86 laudcm.

Cum autem hæe Mcrhodus , ut
mode dixi , nos ab Autiquomm

de-



                                                                     

PR’ÆFATIO..
demoni’rrandi fontibus’ alieuos
reddatnimium ,’ præfcriptum En. .

clidis ponius quam alium (qui,
plaçoit ordinem ; cui ramen. me
non ira marierpate-m ammum in»
duxi menin, ut illum ullo in 10a q
coinvcrterc nlcfas duxerim : Si-:
quidem’Benignusn comperica Le.
&or me non raro in demonftranda.
aliqua propofirione faquxntem 8c-
nondum demoniiratam vocare’in
auxilium; quam tamen transpo-g
firionem baud mediocrem ’ airer?

te facilitatem , mon minori cum
tbreviratciconjunêcam videbit is ,
qui infpicere, dignabitur noi’cram
demonflrarionem ad ç Libri I pro-
pofirionem, camque conicrre cum
Clavio, aut aliis, qui huic Pro. -
poficioni mulro plus quam altero

I . A. 3 tanto



                                                                     

P-RIÆFATIO."
ranro longiorem accommodarune A
demonfirarionem; cujus prolixi-
’tas multornm tyronumvel maxi-
mam in difcçndo frangit confian-
tiam; præterquam quod fuæ de-
monfirarioni immifceanc æquali-

t tarem angulorum infra berlin, cum
duo æqualia produé’ta finr laiera:

qua: ’ramen æqualiras iliius Pro-
pofitionis primarinm minime fa-
cir fcopum. Cui malo ab omni
parte nol’cram demonflzrarionem
remcdium afferre putamUS. Nec
huic’rranfponendi merhodo (cru-
pulum Mathematicorum figit ri-
gor, qui’Paralogifmos, Princi«
pii petitioncs 6: fic dictes Circu-
ios evitandi [indic omncm fuam
vim referens acceptam, priorum
pet poficriora haudquaquam ad-

mir-



                                                                     

PRÆ’FATIO.’
mûrit demonfirarionem. Sic e-
"nim noPrris ordinatis vdemonl’crae

tionibus , ut pr0pofi tiones præce-
doutes ope lequentium demon»
Gram, harum demonlirationivië
cc verfa non iterum inferviant,
in ilium faopulum impingendi
ne minimo quidcm laboramus
periculo. Cæterum ipfis Demon- ,
flrationibus Methodum Algebrai-
cam applicuimus quodammodo,
ira tamen un a ryronedebitam non
reipuente arrentionem facile intel- l
ligi poflint ç" præfertim fi pagi-
nam, quam fignorum , quibus
utimur, dabimus interpretem 86
hui: præfarioni immédiate fab-
jungemus infpicere non recufavc-
rit: quo facto rotins plurimarum
propoficionum demonflrationis

curium



                                                                     

P R ÆiF A T I 0.
curûam nulle negorio flarim com.
prehendet.

Problemarum quid cm, con (hu-
&iones ira difponimus , ut fingulæ
illorum partes vel primo difflu-
guantur inruiru- ; Theorcmatum
veto propofirionem fiarim dil’rin-
à: , fi qua: defiderarur , excipir
præparario , quæ claram ac perfpi- -
cuam comirem haber demonl’cra-
tionem , ut ficomnibusôc Proble-
matum 8c Th-eorematum partibus

i farisfaâumfirabunde. (and au-
tem porro in fingulis Libris , præ-
ferrim quinto, præf’rirum fic, non

mcum fini æquu-m Benigni Lecto-
risePco judieium. Cuius ramera fi-
duciæ eam non pofiulo inrerprera-
rionem, ac fimihi ipfiperfuaderc
ivelim proveétiorum ad diction;

’ afpiranti



                                                                     

P R Æ F A T I O.
afpiranri nihil hicndefiderari curie.
Etari; cum non Fercula doétorum
palaro grata virorum condire , (cd
Tyronum Mathematici audii cu-
pidorum vota qualicunque choc
mec implere labore unice habcam
infcopo; quem li mihiaflëquide-

j rur, mm fubidonea forma edito-
mm, quorum jam diu laboravi«
mus inopia, exemplarium dele-
6rum fupplendosium quam pluri-
mas horum Elemenrorum propo-
iitioncs noxio prolixarum mimis ,
demonfirarionum nudaras invo-
lucro , in clariorem . ut fpero pro-
ducendo lucem; abunde futurum
puto, quod mihigraruler. Hiice
vale, BenigneqLeâtor,& fi quid hoc
opufculum continear proficui , in
:uum verte commodum.

* . ’ xEx-l



                                                                     

EXPLICATIO
N o T A RUIM.
NE Drouin in demonflrando

ardari ce! minimum infirm-
mu: moram , dama: in (Palatin-
ne liberamu: fidem, illique nata-
rum ac [Ignorant , ’ que demonflra-

tianum moirai mlervjre faci-
mn: . fignzfikatibnem fabjungz’mm.

Il
4 Nain on flgn’ificat’tqualitatem;

ut da) B, idem a]! acfi divan: A.
et]? tqualrà’ B.

1.
. . Nota a indice; majoritaiem;
quarefi atrium! A q B , inteLÆge
À efl major quam B.

, 3: .. Sigma): (et minoritatem expri-
imit: quam dm Bfigmfimbit A
efl miner quam B. *

4-. Nota



                                                                     

ExPlicatio .Norarum.

. 4,.

N024 4-- vèl plus fignéjîca:
Addition»: a adeoq. A-j-B,.idem
[à acArumB , velAÔ’ Bfimul;
«Je! Bipfi A addenda": (Je.

. 5-
Nota m:- feu minus Métamo-

7nem d’ici! : ut d au; B figmficrt
,41 mimi B: w! A drmpta B;
’06] B 4611 [ubtrabendum (fi. .

6.
l Si arcurmt alimbi bec farmula.

A au Bi
D au CfA’

A44) un B q.- C. A
intelligendum ’eflfab ma parte A
(r7) drève addi. armant 46:1!- v
fera parte C addendum rifle ipfi’B :

0mm priment [emmura 14--1-7)
efle æqualem pofleriori B J,- C.

Aper Axiome [adirer primant. l "

’ a: z I «siJ"



                                                                     

Explicatio. Notarum;

7.

Si «me Me afin: Mi: défi-

gnatia îD :0 Cl
A --;-- D a) B C.

i114 fignifieahit ab une perte 9
[flânerai debere ab A , ut à ab al-
tera parte C a B , à tum primat»
.refiduum 11-:- 7) pofleriari B -:--
C (Je agamie.

8.

t ’Eadem formula etiam non rare
oeuvrer applieam figm’: a à m .

hoc made. l .



                                                                     

Explicatio Notarum.
’ (’9’ tu": intelligeudnm efl pefl fa-

ëïam additieuemfummam 14-j- 9
eflê 71e! majerem in [igue a w!
minorent iu figue la quam arum

B JI- C. ANe: aliter [i lace) A eeeurat)
S 116! S (deuetaeiter refiauam
11-:- T efle maie: in figue a 71e!
mua: in figue a, quam relidaum
B .4- 01’4un ex marnera 7 t [item
dueitfuudameutam.

. ’ . 9’
Si in materia propertieuam [a

mfi’mL.

A-B: C1D.Vol in numcris
4. -- .8 :1 3 l 6.

deuetat quantitalem A fifi babe-
re ad B, fient C [è baht aa’ 7):
1281 numeram 4. [e baba" 447114an-
mm 8 , fieu! 3 ad 6: Manque me
quatuor tfle propertioualia.

* 3 i in. Li-



                                                                     

Entplicatio N orarum. i

ID.

Litera X cum aman punais
utriuque notera bac made - x °
figuificat multiplicatieuem : ut fi
eccurrat A -xi B, defîguat A
per B multiplieaudum efle. ut ira I
fiat reflaugulum AB. Eeaem made
4. . x - 8j figuificat 4.4ebere me].
tiplicari per 8 : que tameu mu!- t
tiplicatie ueu femper abjehu’tur.
et clariu: pateat ex quauam mu!-
tiph’catz’eue alterna predaflum fit

generatum.

Il.
Nota D, cujus amuïe latere

[uut aqualia, figulficat gendre.
tum: ut E] dB idem a]! ac Q14-
dratum A3.

12-

4 i Notas, cujus lutera flint in-
æqualia , deuetat Tara!!e!egraw
mum Reflaugulum, w! fimp!ici-.

a» . tu 1 ter



                                                                     

Explicatio memm.
ter Refiangulum; et [i eccurrat
:01), idem erit ac Rechan-
lum 0D.

. 1 3.k Nota J figuificat radicem ali-
cujus quantitatis 5 ut J AB. I de-
natat ex dB extrabandum au ra-
dicant: fimiliter J nantit. ut et:
1 2 extrabatur radix , que uau a-
liter quam par J 1 2 defignatur.

14..

In denteuflratieuibus uau pan;
cis quadam litera occurrent , in-
fra je iuvzcem firipta. cum lima
intermediu ; quad ubique in genere
lignifient inferiera Iuperieribus ef- ’
je aqualia ,» ac premde infiriara
in lecum [uperierum efle f ubjfitueu-
da ac ulurpauda: quemadmadum
bac in fpecz’e etiam natavimus ad
demenflratiauem CaIus 3. fire-
pefit. 35. 111. 1d quad ariam in
frape]. 36. 11]. probe uetaudum.

Si-



                                                                     

Explicatio Notarumi

Similiter in Trapartiauibus bec
rabfervaudum efl bene , quande
une quantitas collocatur [upra a.

v liam : tune inferterem legeudam
eflê pre faperieri, cum [uppeuau-
tur inter le aquales me» : Exemple
fit demenflratie propafitiauis 3, V].
que 419254.11. que fic burat.

Tri.Z-- Tri. X: AEJ BC.
feu Y.

diceudum e]! Triangulura Z [e ba-
bet ad Triangulum X bac efl Trian-
gulum I: [mut bajis 41E le babet

ad bafiu BC. .
1 5.

Tre citatienibua marginalibus
uetaudum primant numerum mi-
.uarem [ignificare propajîtiauem ,
i lecuudum ocra majorem deuetare
librum: ut 4.111. quantum pre-
pefitieuem Libri une dicit : Ûfic
ferra in omnibus au. ’

EU-



                                                                     

DISELEMENTORÙMÏË

Ï. . faire ratites.
’môdb mercatur illa cognî;

* rio. ùæ enterriez scinda, .
biraris dodu a principiis, omn’emi
Ve! leviflîmæ dubitationis difcuZ-ï
rit nebularn; Mathematicæ prot-
cul dubio difciplinæ maxima cum

v jure hoc fibi vendicant mincir...
Cutm enim in aliis difciplinis rani
fæpede conclufionibus non’aliarn

0b eaufam quam principiorum
ambiguiratem Contentionis’ flan-â

reciprocetur 3 Mathematica: Îvel
ob hchoium illis palmarn præÎ-1’

ripiunt . .quod iconclufiones. 0E.
feranr. Arion ex Verifimilibus 8c
afièn’fiim omendieanribus , Ted est
fimpliciflimis 8: inconcuiiis de’du:
(tas principiis: que cirier certi- I

z V A I tu.

CVm riîtienriæ nomen roumi. t



                                                                     

A ’g :- - Enceinte ” ’ ’
radiai -&- veritatis’ propagationi
magie contrarium, quam in ali-
euju’s materiez .perrraâariono de
varia 8: nunquam fers: fibi fini.
li menin lignification: flapies re-
petita difpurario? Œid nos in
majorem circa couchâmes dcji-
cit fluâuarionem’. quam fi in»
faperfiruamus allèrrionibus au:

n remue afi’umris, aut’non probaê

ris? quorum uhumficontingara
V veritare reeedenres in turpifii,
V muni incidimus errai-cm 3 . quod *
fi veto alrcrius femitæ promenrcs -
yefli ia veritarem .afl’equimurj.
non ,rmum nofirum rariocinium

, lied caium nos en deduxiiïccerto
- perdus exifiimandum cit. « .

A quo duplici virio Marine-v
marici fefe omnino præflirerunt
liber-os . tain, Definirionum fria-
une) Claritare qmnem vocabula-
rum a: terminorum . quosin. de,

. monfitatlonum progreflh adhi-
ben; e ambiguigatçm (alleutier

i . " Nma.»



                                                                     

"La un. Pumas; à
tum præmifl’omm JAxiomatmn
evidenria 8e tracerait certitudine
firmiflîmum - demofifirat-ionihus
fubfiruendo fandarnentum. - ’ -
«Hier: cit quodfiu’dia Marthe;

l maries ,e ex punais 8: fimplicifliar- ’
mieeme-rgentia principiis ad .ram’
fublimè . perfe&ionis faitigiufnf
proveÇiça cernere lices. Bine-cil;
mon! illæ feienr’iæv. ’quæ ’ in, lfuô

initio.& quafi. antinazis maman»:
to limai repercée pointent-lame
hère. ridenrur. tarama:
àerem "mutantes, ipfurn Cadi
1mn Macadam: . rilliusque aliisinë
parcella arcana inconcufiis alcali

i fu’ifubjieiantlegibuæ . . ’ . . i
Horum autem- Principiorum J

quibus rota Mathefis orrum ,. pro;
greliiam ,, omnemque que. enfin
ne: evidentiam acceptant refer-à -
re .debet, genet: (ont tria: De- I
finirions. Poflulata, Axiomatz.’

A a I La»;



                                                                     

4E- .2. Encan)". me, .
anet in tr t on aux:
un. ?um1um efl . cujus pas

nulle. , : a . . , L.,Iio:ih’coneipirmis raie panant» in

manageai: minime dan. thieqaiit
en, au: ad Spirirum raies-tuners:
adcorpua; .ne’tno auteur facile pet-g
tiradebir feientÎas . Mathematica: Spiri-s
(qui un. res f îrîtuaies 8e omni mareriæ
damne; pro no fabjeâo Mainate, cum
agit décorperequàtehus menfirram a: ad

- alia’ebrpora. propoirionem’ aliqùmùada’

mitât a timidement: oœeprmümfl quan-

flmilk mais «niaient a pertinent
«purs sac-5994m carrés a: nous cor-
. agui madreirrcrc dimenfiqnqn , k.

ongiru idem latitudinem’ de profimditz-
» rein :I q licerenini punâa poflînt oecurrere

ldèo minuta , ne harum dimenfionum
difiinâio reliurenfiflîmam feu-
fimm aux aciéra; Engins ramer: patqh l
ternairnmanmc ’ rionun’noncf-
figiez): ,V cum feintiez in ile Wagner: 1
litent pattern demamafiniflça, »

a rem ab inferiori. ’ .
si veto ab illis punais in nolisa co-

.« r gi- a



                                                                     

«L1 une: Pumas. çà
8 ’one Milieu: Manon ab-

. haines, estoque lien me [Si-optima
&fcmpnrinbzremetp. . ’iniliis non con-
fideremus , obrinemus punch Macho...
.matieayquèad [enfant nofirum relata
terminateurs r impreflë vefiigio aliquo j

mais Ponant 9 inqu (enfui
. tuaient: ralinguer. mmhngirudo la.

ümüflln (mon ne, en verolatîru-
du. excorias :û imam quæ--
liber ex bis profunditate lit major.

f a. . Lima acre longitude latitu-
dt’utlr experts, j n " ’

Quemadmodumn parte roi non da:
me , punâumnmn’i prorfua’dimenfionc

garons, . in ne; datur [inca longitudinîo
tannin «par: quart: criam pet arbitra.
étionem in litiez imam murin confiée-
ramùs dinMommfecnndùm longitua
dinem, fedpofnra larirudinc cum profita;
diane.- A sujet, confidentionis imita-
tionem in commun; SOI-Iv A I, . t bus



                                                                     

6; I . Eucmbre .
buse menfurandis folummodo appiiea’w

mus feeuhdum longitudizem , reliqui: I
dimenfionibus in latitudinem ê: pmfixndi.

quem negleâis. .- 1 v . v,
,. Cæterum lineæ generarionem hoca

modo concipere liner. ëSi confideremus
punaisa) :quoddam in aliquoloeo .eon-.
flirutum inde menti ineipere; in ne)
motus lui vifibiie relinqmt veiligium ;.
ilkid- nabis «hibebir lineamboe mode

generaram. r .me: autem illud punétum abuno Io-
. to ad ’aliummoveri pareil Ivei pet viam

reôtam. vel pet curvam , mi iidere efi in
Iineis A B. C D , inde orirurlineæ di-
vifi9in neumchCuer- 3. ï

i3. auteur ternirai fiant
MM? . .- l ’

Hoc facile intelligîtur ex limaient
allara generarione; quad .nimirum idem
illud punâum quad iniprinlcipio (aimai
tus en: in loco A vel C ,’ in fine perd
venin: ac (nidifia: in loco B vel D.

IMMWI’Mt paella. » . v d.-



                                                                     

Lune; Prunus. 37.
Ve! cujus piniâa extrema chambrant

puni: media , , . IVe! minimaearum, que punâoad
Pun&uml-duçi .poflunr. Jura Archim-

dem.. ’ . . ï I .
Z .Ex quibus per’definitiones contrarias
facile innorefcit quænam fi: Lineacurva.

l 5. Superficies efl que languit;
fine!» latitudiuemqee tentent ba,

et. - ’ï - . ’ ’

,A.I».D

B - . - CI Sieur non datur punâum cum nulia’;
t nec linea cum’ un: ranrum d’imenfione,

fie etiam a parte mi non datur fuperficiçs
cum duabus , fe. longitudîne a: latitu-
dinerantum , ’feelufa profimdirate , ne:
idcir’co nome tamtam cogitandi mollo a
reliquis repartant: ac in comme non con-

fideratur, ’ . 8an



                                                                     

«;8 Euct. son! ..
’Superficiei autem generarionem bac ’

Tatiana concipere pommas. ’ ’
Cogitemus punâum A verras par-tek

daterions morum defcripfiffe lincam re-
âam A’B 5’ deindceandem iineam "A!

moveri inciperc valus partes dextres,
’doneelinen AB perveriiar ad locum DC.
Pater ifio mon: ptmérum A defcripii’fl’é

lineam A!) , 8e punâum B lineam 8C;
quemadmodum eriam omnia panai: in.
tex-media liriez. AB ruas Iineas’ deferîp.

tiffe concipiendum en : ut ex rali mon
lineæ AB gemma, fit Superficie: i

Ï ABCD.

.6. Superficiei autem infirma
’ [eut lutez. - Î

Quod facile innqrefcieeexillis qua!
area fuperficiei generauonem modo di-

’&afunr., . v’- Œemadmodum auteur ante: pro di-
verfa motus via vidimus linearri gents:-
ri aur Reâam au: curvam; codem criant
,modo per- diverfitm limé mariant lit--
k perfides defcribitur au: Reflafeu Plana

au: Çurva: j » .
’7 Tia-



                                                                     

Liman; Paulina; «9

L 7. Plein Muffin): 96. ’
ex (golminray’acénetîas.  

’ .Qzæ ante; de lineà "méta diâa fait;

fimiliref hicapplicari podium. t L
Hà? nant) nageait) ihteuigîtur quæf

m fupeïfiçîes cum. -- î

Plana: autant] angfllus efl
Muniïlitieamm (influa fa mai
(un langemium à mon infirmant

fi Juentjugn, airains adqlzqrqm in-

dium.  , . , r

AdÎ conflituenduufarîgâqlum . 91311513;

[mangflmixi fuperfiçîc, rçquxrlçur. :
h à. maux fine: fe manip tangant.

’ »   B 7.. Ut



                                                                     

-.ÏÇÙ- ..1 ;EIJBL.IDIS Ï

2.. Ut non jaceant indirçâum, [cd
madaltcraminclinég. ’ . . 7 , 1

QucmadmodumIpu-amquœhanc com...
. ditionem cernez: licèt in aggulo ÔAB ,

ghi du: limez ACL’AB ,  (einvicem’

tangentes in punâo A. non jàcent in
dinguai; (cd agi (c xnntuoindinapt.

Non autem pandores nec plprcs.dua: I r
buslad anglilum planum exiguntur lincæ.’

Non auçiorcs, qqia fi unie; m; li-
nga diyi au; in duas, duæ in; filai ja-
çcbunr in diçeüum 5 id quad mmgnat fç-

quid: conditioni. I LNon plumes, qui: ex:gr:tcrtîq AD ,
fi cum reliquîs in çodçm fit piano, rami

mamifed duos fadet angulos DAC,
CAB; fi veto fit extra Plamn renaîtra.
film linœium! nbn angulum’chîct pla-

pum, fed folidum,  cujus Definitionem
l   Euclideslibro x1..qadit. .

Œîa jam natura a’ngulî ’plgnî confiflît

in duarum lincnrnm ad fc iniricem incli-
nations , âçtççlgngpli alicujus quamitàtem’

pou confi etc in majori vellüfinori lon-
gitudinc linearum: (et! tamtam in illa-
ggm majorî vç! minori inclinatîône; du:
enlfp fine; majores «tandem poflbrithæ
129;? iaçliréatiqaçm sa!!! stalags minorîa .

-   - l . . ., gag,
-” b



                                                                     

l LIB’ER P’R1Mu,s. n’
bus , mimine manta ’an’guli qùaptitate.

Dcindenotandum Gebmctras and de.
fignandum aliunmangulum trcs adhix
bere literas ,3 quai-nm média ipunàum
denotat ad quad îineæ» aringum coutil
mates concurrum. Ut ad deno’minam V
«fait angulum id purifiant A , con-

’ Rituitnraduabus lineîs AC. AB. hibi-
tmj angulusÀCAB : val ab alter: parte
angulus BAC cfiqui in purifia A fit
ahneîs AD. AC. ,

* Nos aurçm brcvîtatîs a: petfpîcuîtatîs

gratis! [i9 fequentibqs non fend lope
trium literarum angulo dcfignàndo du.
Bèmus miam ipfi mfcrîptam, A h

  ’  Utàd nominaridùniàhgùlum DAC."

eflcrcmus angulum P. fic etîam loco me
guli CAB feribemus angulmn O,

9. Cam un»: :Mtâenièi au:
galant limez fun?» refît. refila
lima: appqllangr anguluja ’  

Acccdît Euclide: à! au uli divîfidném.’

Supra vidimus Iincârum"â’uddfcgcncrai

fcilicet i113: elfe vel métas , vel cawas.
Qui: autem in: tribus divcrfismôdî:

yoiïupt conjungi, fuyard: cum «à

I ’ B a - naît.



                                                                     

n 1511015101! * ,
fia :1 1re!- reétaÀ cum cum ;v velche" cuni’

çutvag’ bine miam tria oxiuntur angulo-

mm germa. J   - ’-
» . Prima; quippe cabs fuppedîtat angu-

’ 1mn reflilinepm , cuîus Definitionem

I hic tradit Euclidcs. v r" u
4. Secundus cafus nobis dal: ulum
mîxtilincum, cujus mentionnai) &am .
videmus in Libre IIII. (Tiertîud (inique
cafus confiîtçlit angulum c’urv’ilineum.

 " Io. CM-vèrdr’efla A3 "a;
CT infijîen: dans Angelo: ABC.
dBËD agadas inter jgfarit; Re-

  au: . efl aterquf æqualium’angulo-
v: film: infiflemr rafla dB mu-

un Ttrpendimlari: lins; . 67).
mi infijïit.  ’ ’

. .

or i a v
.--ï A.,g..’u me. un dicuntur «au

quia 1mm; . îpfi en in dircâo (in:

’ ,2 Î - 1n- 1.



                                                                     

D 1 DE KrvPKrùüs; n I;
.iufiûit, nt. apùnapugc non magis instit.
nçtwetfils 8C quam .ab alter: parte ver;

fus BD; ; ’
J p Ôètufasn angulak IEBC cf.
gin relia ÂBC Major e . -  *

lad-as verfEBqum’ A r
"(570.1139 minçr L (

In tribu; Vhifce defiâitionibus Euclide:

. nadir anguli reâilinei fabdivifiopem
ïctinmà triplîci lincarum inclinationîs

  arma: qu: ab attaque partenvcl cil æ-
qualis; velab una parte major a]:era;vel
ab un: parte minât ahan: ut ira-Sche-

mate videre cit. L l 4
» 13..Terminus tflqaqd 450:4qu ,

* efl extremum. a .
B 3 . a:



                                                                     

f4. ÉùbLli-b’ïsï 3--
Utpunâum limez: lineafirperfieîeî?

fuperfieiescarforis. . .. r
14.. figura plané efl [alterfieies

plana ,7 and ml pluribus 1mm un;
digue Ier’minata. V - n

Cum fine: fint vef reflæ vcl curvæ ,-
îllzque tribus" modis poflint COllitmgÎj
figurai-nm planarum inde orîuntur ne:

fpccies. ’ A I
Curvîlîneæ, quiveluna vel pluribus

carvis terminahthr. mm terminant cir-
culas ,- cujus definitionem Radar tradit ’

Euclides; . I n - IMixrilineæ, (qu: partîm (surgis fiat;
rtim reâis terminantur : hue pertinent
famîcirculus’ 8: fegmentum Circulî. V

  Reâilineæ quafofis mais terminan-
tur, ?uà eomprehendunf omnîa poly-
gona ne regularia fiveirregulagia.

15. ’ Grains efi I m’a [au
fié ana lima curvafiêDCFPmm-
prehmfaa que martyr j’en?!»-

- fié: alguazil ab une purifia Hea-
rum que intra figurm fun: polis

I Il;



                                                                     

LI 1353.. Pu 1 Mus. If
in hmm»! endente: "du; dB.
-Aî). 11E. AC inter figuier

flint. r e  

Ï -.I; 57 haï-1mm: L21 51.4;
* fi î ÜSÜÈŒÀÏS

- ProPnnæEucpïdec defiaitiQIlCmù, Ch;
euh jam . defcrlîpçi , çujus  delinçatîônen;

82:, encrgtionjçm hoc mode, coud En
p9. qmus. Duâafipguaçlibctreôta iriez;

’ A13; cujus un; extrerniras Aponaturim.
mon a: aflîxa plano;ua[tera vert) extra;
mitas B cumtota lima movcarur cirez
punâum,,A,.’ perlon ADQAE. AC. ’
AF a «maraudeur redeat ad locum
A3, unde gnoveri coupent: 31h lima
A3 hâc çircumdufiîqne dcfcribet cir-

culum BDECF. I " .. . I r
Ex qua defcriptî’onîs forma pite:

crânes Radios cujuslibet Circulieflcin.f
n çcr fc æquaïcs: cum libea AB, cujus

çirçumvplutio cirçulo 9mm (ledit, par

A
  4



                                                                     

’16 -"7EIICLÂI.DIC e i
omnîaloes’, tAD. AE. AC 8:. (initia
trahfiit .u .adeoquc punétum.,B fait ali-..
quando in punâîs D. E. C. &c. adeqj
quelineæ AD. AE AC.- fun: æquales

» eidemlineæAB. r . j ’ .
Hinc jam triam imrmdiate fequîrui-

-omnia punéta circumfçrenüæ DCFB
æqualiterhdîflare a .punéîcg ALU l

16.- 117144 autan peinait»: A
centrant circkliidiam’r. ’

"117; Œiæj’niefef Cirtdlii d? rafla

grizdamï BU par Cèntrum d-duc
au; à ùrrinque injuriais ,B; C.
parqoheriâlterminam’; quad?- Cir-

culumlèifarliagn fera!) I I

Ut limait: Circule duâa ficDiameq
rez duæ i requiruntur conditioneS.
. -I. Ut tranfeat Ber centrum.- J i -
» IILUt 35 maque ’parrc terminent

inperipbcriu. , . a - ."Adeoquei’ nîs lima, harum nul-
, lamant tantum unam habens Conditio-

num , Dijmeter dici nullo mode potcfl’,
CæmDiametrum circuîum divide-

1’8’



                                                                     

Lnnm. Prunus. 17
te bifariam pater ex eo quad tranfeat

,per Circuli punâurn, quad ex omnibus
,medium cil: quia fcilicct e11 mediuma
omnium Diametrarum quæ in Circule
duci paliîmt. I a r r l

chuitur jam facunda fpccies figura-p
rum , ncmpe mixtilineæ.

18. Semicirmlu: (miam BDE -
CAB (Il figura, que continetur
[ab ËDiametro B6, à dimidu: i
cirtumlerentia BTEQ

19. Segmentum circuli efl. figu-
ra qui: commet!" filé qualifiez re- ’

fla tirade inferipta à aéfcifiz,
peripheria. «
. Segmcnltum , exclura femicîrculo , .ell
duplex , vel mains .Semicù’culo , vel

minus. iSegmentum mains efi-illud in quo re-

peritur cenrrum. - nchmentum .minus cil illud quad cen-

trum non cantiner. r -
Nunc Euclides’aggreditur rerriamfpef

ciem figurarum le: rcaçilinearum.

V C ac. Re-



                                                                     

18 a EucL’rnIs:
. . 2.0; Reflih’nw figure finit que,
filé mais limas tourmentin.

,- Diftinguuntur aurem rurlus hæ figuq
rz Nadine: in tres fpecics; vcl arum
(un: Trilarcræ ;1’ val . Quadrilateræ ; vel

Multilatcræ.

il. Pilateræ quidam figura «
faut, que [ab tribun

2 a . ,Qùdrilatme mm qui: [ab

gagman. ’
23. Multilatem animique igue

filé phonèm- quam quam" nais

i famprehendumur. -
Germrali vocabula ha: dicuntur Maki-

larcræ ad infinitum nominum evitandam

multitudinçm.  . i. Jàm cum Egurammrreâilînearum pri-

mam fpeciem confiiruant figura: Trilas
me, leu vulgo fic diffa Triangula ,
illorum divilioncm propanir Euclidcs;
puritain en; confidcrariane rum larerum a
rum angulorum , quorum numerus (ne
in pmuibus figuris regain-reis) en;

- l A i 5393.?



                                                                     

Wl LIER lin-anus; in
v êqualis: quippe triangulnm rat gaga.
ruchangulasquotlarcra. .l ,4 -

u. larerum, cil ni. .Triangulum refpcâ a
plcxî Æquilaicrum, Ifalceles, 8c Sa.

æ lcnum.

24;: Trigngulufit êquilqtefurfi
à]! , quad tria laura huée: alcalin;

X

a: f.
2?. Ifiofæles caréna. quad M 1

A firman: baba .9un4 dB. AC; ’

un



                                                                     

Je » Eucr. t D 1s.
26., ScaIenum génique quodtric

intqualia huée: lutera.

c .

n ESeCundaTriangulorum divifio pro lim-
damenta habet tres angularum (pecies 5*
fc : re&um,abtufum 8c acurum; bine cnim
Trlan ulum dividitur in Reâangulum ,
Ohm angulum, 8: Acutangulum.

27. Triangulum’refiangulum e12;

and «mon baba: 171ng "au":

’ A

:8; 03-:



                                                                     

L1 BER. Paraîtra.
28. Obtufangulum fifi. uvdu- ’

mm babel engaina» Ca olfu-A
[mu Aidejlmjorem rafla. ’ ï

29. doutangulum déniant quad
ne: anguln: F , G. H. baba: au:
tu. «170c efl.. minorerrefla. .

V chuitur jamvfecunda fpecies figura:
cum reâilineàrum :, fciliterFiguræ Qua-
drilateræ. Haè auteur ab Euclide recen-
fenrur quinqua; Œadrarum: Figura al-
tera parte longiork; Rhombus; Rhom-

- baidcs; &Traluzia.
. go. .demfùm efl; . quad N A;

quilatemm p]! raflangulum î . x



                                                                     

a: . Eucunu ’.
3;. Zinnia par", longior figa.

r4 cf! , que nm. gala guider», a:
A ,tquzlatemmn l. ’

----d-..

; l In-a..----
32. Rhmèu: laurent. un à;

qflillürd quidam. [1rd r: daguât

meflimn   l

33. Rhmbaide: efi. que M-
ïverfa à: latere à angula: tqualia
d’un je habens r flaque requilatem
(fi, maque raflanguk.

g i îq.*frè



                                                                     

1.15an Parrains; "a;
a. T rapezia darique diantre

relique figure quadrilateræ . que
adnullam ex quatuor (autodafé:

km "fini pfut, ’

37. Refiz lime parulie]; [a
-kquidiflantesflB. 0D [uni , gag
in rader» [aria extflerztes,é’ arrim-

qae in in nitra» produflæ. adam
dm diflantiam a f: invitent mît- l
peut ramure 5 ideoqræ flanqua»;

(externat. ’ -
X

A; ’ .B .
«C . A D,

Non amnes lineæ , qua nunquam
Çoncurruut , pardieu; dicenda; [limer

i I i I V cum»



                                                                     

’24 Eucnran-L a
cum dentur lineæ , quæ licer fimul in’în.

finîmm producantur, ira u’r ad le mutuio
in infinitum’ magis ac magis acculant ,
nunquam tamen concurrent; ut Hyper-
bola 8: re&a linea ; Canchais-& re&a
linea; Du: æcjualcs Parabolæ circa can-
dcm Diamerrum: quæ îdcirco negun-
quam dicendæ four parallelæ.

[Inde facile manifeftum evadit ad na;
turam parallelifmi neccflario requiri æ-
qualem ab omni parte difiantiam: quam
candiriancm ab Euclide emmêla) nos
cum celeberrimo Tacqueto adjccimus.
’ Cœrerumlinearum parallclarum’, quas

Euclides ut jam defcriptas confiderar , d
generationem 8: delineatiancm duabus
marlis cancipere pallhmus. - a

IF

a»auA
ce
au ..

Hl



                                                                     

Lux-R; Parme.
Prunus Marius;

Ponamusv lineam CA berpendiculariu’

ter infiflere linea: AB , ut angulus CAB
lit reflue; deinde Cogiremus lineam ÇA
un fuâ extremîrate moverîlupcr lineam

A8, urfemperipfi maneat perpendicu-
laris ; li jam linea CA hac rua matu Fer,

xvcnerit in DE, punâum C dèfcripram’

radin uet lineam CI) , quæ nunquam
pare magisrecedercalinea A8, necad a

- îpfim propius accedcre, cum linea AC.
durant: rua matu Temper fuerît eadem à: ’
libî æqualis a adeoque linea CD in 0mm...

bus fuis punais manet cum AB in ea-
dem difianria, de fi iliekmotus lincæ
ÇA. in infinitumdurarcp, etiam linea

’ CD in infinitum ab AB diflaret, aden-
4 ’ue nunquam Camillacancurreret: un-

de jam carra concludere lice: lineam CD
hac- moda generatam lincæ A13 elle paq

l rallelam. , a A ’ ’ v
Deinde cum jam confietlineam CD V

non palle magie in une panait: ad il?!
ncam A3 accedere au: ab illa recodera
quam in alia, faquitur lineam (Il) ad
linea! CF, CA babere æ alem inclina:
çionçma; révoque par initiation, Puy ’

a. a .12 ne



                                                                     

’36 , Euchra. Il. a
pandicularis angulum pCA elfe reâum;
de æqualcm angula CAB qui poliras en:
reâus: adeoque duos angulos interiores

’ ACD. CAB fimul fumras elleæquales 1
duabus re&is. Id quad natura parallela-
rum A8. CD hac ratione defcriPrarun’:
gamina requirit,

Sueurs! nus Menus.

Ad lino: KL punâum A concipia:
tur faâa linea AC perpendicularis, qua:
lice: in infinitum produCarur , nunquam
inalinatibnem quam ad AK; ALi haber:
tilla aurcm utrimque æqualis en) mutabir.

. v- cum



                                                                     

L1 un Pin r’M’us. a?»

cum anguli quantifias non in majari val
minorio- lincarum longitudine , lied. in
majori vel minari inclinatiane couliliarr

Deinde ex alia quavis punâo cogi.
temus duci lineam perpendicularcm BD.
guæ criam licet iufinite protrahatur , nana
quam aliam acquiret inclinationem ab dia
quam jam baba: ad lineas ÎBK. .BL.

Cumjam linea AC in infinitum pro.
duéta non poffiç alcendereyerfus lape.
riara nec delcendere varias inferiara: fi.
militer lineaÎB D etiam’in infinitum con.

tinuatatnec aidera nee’demifliora parera

poflic , neaeflariq requiem mais nous .
AC. BD femper fermai ramdam a.

Il! ÎDVÎCCm dîfiàntiam negcancu rrere pallia

unquam; adeoque juxta banc definitio-
hem illas elfe parallclas.

36. l?4mllelagmmmnm a]! fié
guru quadrilntemvtajas bina appas ’
[turlutera fmt-pamllela [tu laqué.

I drfiantia. , . . . .
3 7. Cm rivera inparallelogrammo,

j Œiarneter BîD duôïa fuerit, du. e
* que "à?! CF? HK Iateribu: par,
(Wilde levantesDŒiamtram in e-

1". .1 j 3 z ""9



                                                                     

ab. .Eeucnroa a r. F J
in cademqùe’penflo G, in": pe-
rallelogrammaru dzfiriberarmft in
"quatuor parallelogramma ; , il a par

me Diamant mon [remît , [017:
4G. GE. appellenter amplemen-
’u arum que cirre 914mm»:

joufflu!!! a a;

. t P081 un P5: .
’ ’ l. www- a qmùipewe
’ 4449st "1517".me
’ Imam 4B dame. v

mi:



                                                                     

14135311118086 à?
a. Et terminera»; retînt dB

in cmtmrrfid’prolœm in 0. .

Maïa, 3;?

. A. r .nv,.

.. a
..

R.

I

1564i: «4.8. 40. ,49. JE.
circuler» Idefiribm.

. l



                                                                     

5go r .fEiucmnre; * .Î

fiAkioM;ÆÆL.:

Il. Q4: fiant rident 47144112 ,
(5 inter]: [nm «gadin. ’

Si æqunlzbur dandinai
dantur, tout mm: agada.

3.1.5? :nb gabbro: requin;
demntàrs, marbrant
agneline, j - I "i
A 4. Si inçqudlibnrxequnlid 4d-

jebt’n [intj tout [au "moquable.

. Si 4b ineqwltbnr 493454
oblate fut, "lignifiant ina- ’ j
gadin. . A :3; ÎÎ ’

â Et que qnfdcnrfimt du-
plicin , inter fi jnntx’qnalin.

j Idem »înrellîgendum de triplicibus;

guadruplicibus, quintupliicibus &fic in
" uranium: ’ *

7. E3



                                                                     

L1 au; .Pninus. 3;:
’7. Braque naja-[dent flan; dz.

midia , inter annula. ’

Nec bac axioma le tanrum refiringit
ad partes dimidias; led etiam interdis ,

j Fuartis, in quintis 8: fic parraininlinitum

tram habet verjuterai. I
V 8.. Quarangrunnt fibirniuua, I.
inter [è jnnt agada. ’-

Si prima conciplamus lineam. DE"
fupcrimponî liriez A8 , ira ut pima: en
trem’auD. A.ut&E. B. Coïncidant; 5-.
militer o’mnia punâa internredîalinear

DE carrefpandeant omnibus mediis’
I punétis linea A8 , faro carra bine dictera -

i polTumus lineam DE elle æqualem’ li--
tuez ABv: quia» alunes partes liriez. .DE

examullîmconveniunt cum omnibus par: « h

tibus liueæ’ AB. A «

i pelade.



                                                                     

I31) A ânonnai

ÎDeinde fub qualibet inclination ad
dînez AB punâum A ducarurlinea AC;
fi jam ad lineæ DE punâum D duca-
me linea DE, itantinclinatialineæ DE ’
ad lineam DE , litjæiqualis vol fimilis in-
clinationi linea: AC ad lineam AB: 8:,
linea DF fit æqualislineæ AC: a; mm
doguin: EDE (uperimbonatur angulo
CAB, amniacarrefpandcbuntzr [cilices
linea DE cum A3, inclinatiocum in-
clinationc , 8L linea DE cum AC; Adeoc
que jaln non tamtam linea: même [cd

&anguli. A j j hSi denique ducatur reâa CB , ut à:
17E , 8c una figura DEF impanatur al-
teri ARC: jam etiam rerrium latus FE
C°n3tueç mm sertie latere C35 adeo»

. . j , que

i



                                                                     

L131"; Phallus; 3;
A que rotum ariangulum DÉFI cangruet.

» triangulo ABC : umle necelïario lequirur

unum alterielle æquale. a I i .

9’. Tatnmfimpnrte mafias effi-

la. 0mm: anguli rail? inter.

je fin): agadas. .
11. Si in dans raflas . V.

BD rafla .43 infidens marierai:
f5 - 4d enfilent parte: nngulo:
A? D, 3A9 duabus "fin mina;
mfacint; produira du; illn re-r
6k tandem coinciilent inter [è
4d en: partes , ubifimt ifli 4:23:51;

. duabus "6713 minores; a" ’l "

Cum in hac Axiomate mentionem
faciat Euclide: duarum Ilinearum coinci-
dentiæ , .8: duorum interiorum angulb.
mm , facilinegotio pater illud aliqua ma;
de refpeaum haberc ad Definitianem1 ilion
nearum’parallelarum fuperius traditamïa

tunique in ilia delinitioac nec. tarti; lia

r . , . - ma



                                                                     

x

34 v E u c L I D 1 s
ne: incidens, nec duo anguli înterîores
occurrant , fatendum ingcnue exit, hu-
jus Axiomatis lucem in primo intuitu non
apparue tamtam ,quanta in præcedentibus
fiatim aEulIît; imo quanta etiamjn omni-
bus communibus [entendis requiritur.

-ngd fi veto in memoriam revacc-
’ mus fupra allatos modos generatîonis pa-

rallelarum , putagnus inde buic Axiomati e
multum aflbndi pofïc claritatis. Sumanus
Ex: Gt: feeundum.

Ibi quîpne vidimus lineas parallelas Ac:

I BD ex fua natura a: genérationis mode re-
. quinte ut duo anguli CAB. DBA fiat re-

. &i,; hoc cil ifiius parallclifmî non aliud efie .
fixndamentum quam cum angulus unus

e. h .v I  ABD
6*.



                                                                     

Lutin. Palmas. 3,;
LED fit métas; (quad femper flippo-
nimus) ùÈ-alter BAC ethm’fit naos : a-

deoque ut linea AB petpmdicuhâterin
’lineam AC cadéns aiam fit perpendicug . .

larisad altcram BD.. * I A
Si jam ex punâo A-.infi’alinCam AC

ducatur alia quælibet ut AE ; ira man-
gulus BAR, fitminoueâo: illaneeef-
Iatiofi produicatur magisac magie debet
recedere ab AC :’ quialalias debem au:
ciTe parallela ïpfi AC ,1 (au: iterum-inalio »

punâo cum ipfi Concuiiere: non prias,
qui: baba: punâum A commune adeo-
que in i110 concidunt ; non pofleriùs
qui: mm du: re&æ fpatium comprehcn-

. dei-en: , quod repugnat Airiomi fequemî.
Cam manifefium nunc fit lineam AÉ

magis .ac magis recedere ab AC , ethm
pater illud non poile fieri nifi in: magis
ac magie appropinquèt» ad alteram paral-
lelam BD; quoâtamenininfinitum abî-
quc concutfu fieri minime, poflîbile efl;
fi enim nains lineæ punétum A ab alterius
lineæ punâo E ad quamlibet diflantiam
remotum elfe concipiamus; êta punâo
A valus E duccre incipiamuslineam ali-
quam brevem’; illa fi producatur, adeœ
gag à!» ACj magîs ac magis recalai;

r . h ,EÏ h ,nc’
1



                                                                     

31.57 ’ EuCL1b13fl;*
meifario ad punâum E mgisiac mil
gis accedet, douce tandem porto pro-

4 duâa perillud panama; En nieat. I
Sienim impofiîbile fit ut et E tran-
feat , e duabus unum vernmzfi; au: a
Çpunâo A.’ad E. non pofTe ducilineam

feâam , quad repugnat pofinlato primo:
au: lincam AE., fi quam proxime ad
yunâcum E pervenerit, taliorfugn fe de-
terminareadeoque (e fleâere; quad non
apoteflefle nifi ex "à: fiat cum: quod
arum cit centrnvI-Iypothefin,
- Duæ tamen .adhuc difcuciendæ’refiant

diflîcultatcs , quæ linearuvaE. BD ne- *
ceflarium vacillarefaciantconcmfinm. .
l Prima CR; quod Hyperbola & rcâa;
Conchoisiôéreâa , du: Paraboiœ équa-

iles cires candem diametrum , fimul in
iinfinitum’produâæ nunquam amarrant.

Que tamen difiicultas ennefcit fi con--
*fideremus .illasilineas en": extra .gcnusi li-
:nearum, de quibus agit Euclidcs in hoc . .
i Axiomete; ’cxprefïe enimï (antan! laqui-

-’tur delineisïeâis; cum Affymptoti (in:
’ï (fairem alterz) ex lineis’mixüs.

Altera flifficùltas oritur ex Clariflimî
* Bettini dUabns-reâisdn Apisng. 8l Æ-
»tario 17013291. pag. 3’54.) que: limin-

A h": - fi renias
u



                                                                     

7L1)". Paiuus; , 37’
temos àngulos’duobus mais minorcscfi.

tian: 1 f1 prèducantur amen moquant Â

coincidant. r ’ - * ’
A Scd nec. hoc nofiri’Axîomatis evîden-

Qiam &iveritatem labdaâapreipotefl. Cam
I iflæ Hneæ non fimpliçicer feu tanguama

punâ’o ad punâum, (en! cum certa qua- ’

dam Conditione, icili’cet vadjunëtaipro-

portione producamur. Œæ proportio-
n’alis lineamm produôtioi hic nullum le

omninohabet-locum; i
A ’ Due refis [intima ne?
’co’mprehma’unt. Ç, j

1;; 0mm: tata»: c]! æqual: I

omnibus fifi: partibn’:
fumptis. - in

Œoniam majoris Pafpicuitatis raflai
Mathematicis in more pofitum e , ut
vcritates quas demonfirandas fufcipiunt,
difiinâis agi: invicem compleêtantur pro-
pofitîonibus ; notandum en: hélice pompo-
fitiones divîdi in Problematà à: Theore-

mata; i y lgramen; et! Eropofidoîn qua aliquid.

* Ï; A * Ê 3 4 ’ P1155
A .v»-



                                                                     

’38 EUCLIDÏSÏ
proponitur efficiendqm , 8c: conciufionîs
formula (emper talis cit: Qiod cm fa-

ciendum. A A ’Theorema cit propofitio in qua pro- I
prieras uœdam au: vetitas de aliqua te

, jam f a; in flâna jam confiruâa,
- proponitur demon banda: 8: conchiio-

nis formula fempcrfifl. Quod eut de:
monflrandum. î ’ I

Corollarium cil confectarium quad ex
,faâa jam demonfiratione tanguam lu-

crnm aliquod colligitur.
Lemma cit demonftratio amine ali-

ieujus, ut .quæfiti démon ratio clarior

evadatù brenior. *
Pedro srrro. I.’

mon. x. super du; "a; "(011.1143413 tringle
M’aqualaurum cdnjlimm. . * ’



                                                                     

Llnmi Firmin. 39
CONSTRUCTIO;

I. Centra A radio AB.--’de. (un 3..
Tcribe circulum BCE. A A . r

Il. Centre B . codem radio
BA , r defcribc circulum ACF.

’ 3. Ex punâo interfeétionis
C b ducreâa’s CA.ÇB. mon.

e Dico triangulum AIËC effe æ- ’
quilatcrum., ” l . r A.

A .DEMONSTRVATIO. - ’

AB :0 AC- c
BA un BC.

j Ergo AC au BC.; d Ç in;

e nez: g.

’Acieoque triangulum ABCieft I ,
* æquilaterum. ngd eratfacien: «un;
dam. I (a F I V V 1’ «Î. .n A k

Pro;



                                                                     

«a i ,.Eucun1a,; ’

a PROPÔSZITIQLIL.
«M tu 44mm pmfiumeA dans

V rafla: BU agitaient "624m 24E

rem a ’

ÇQNVSTRucflo.

i I. Duearur a C ad A méta
"W au; , ’NI- E z. Super CA b fiattriangulum

ï æquilarerum; CDA. . 7
  3. Centra C . radia C5 de-

.’Ît "me fcribc c circulum. r
nous. a. 4.. Latus DC d produc ufquc

« ad Çircumferentiam in E. I
fifi!- 5. Centra D radio DE e de-,

(cube arcum circuli EF.
61Deî i



                                                                     

L132: Pa 1:14 us; 41’

6. Denique latus DA f pro- r poe. 2;
a A ducufqueadifium arcum in F. - .

Dico Iineam AF cire saqua; A ,
lem data: BC. A . .

ï . DEMONSTRAT’IO. .

i n’est,S DF 1p DE. g.
DA il) DC. -h.. Î 23:1»:

34x. 2-.Atqui BC go on. 1;. - 49.53; J
Ergo A1? miso; 1; Q.E.F.7uæ:.



                                                                     

’4.2 EDC’LJIIDIS - ’

fiobLfi PROPOSITIO. ’III.

i Datis duabus 17267le inæquæ-
. Mastiff; ’30; de majoriŒCmi- .

noria A agada»; rafla»: 3E (le-

trahere.

CONSTUCTIO.
I." Ad li neæ CB extremitatem

H . 1. 1. B. fub quolibet anguio a pana
ireëtam -BD æqualem minori A.

mon; 2. Centra B radio BD l’de-
v feribo arcum circuli , facantem re- !

I"&am CB in E. ’ n
Dico lineam BE rafle arqua-

lcmipfi A. K -
a ’ De-



                                                                     

iLIBEflR Prunus. .4;-

DEMONSTRATlo;
«En (un:

DE æ BDc. radii lejuf. °D°Ê tr:

j demiCirculi. L IAcquiA sa BDd Je: con- . i A
firuétionem. - A i

Ergo DE sa A. d. i F: d AI: 2.;



                                                                     

"f Eucmnrs
PROPOSITIO. 1V;

Theor. 1. - Si in tringlait; ABC. DEF ,
mur» luta; eAT, uni DE: 23’ ’

alterum AC alteri ’DF fit aqua-

le; in (9* anguli A. DifIis la-
terilim contenu" [fut agadas: E-

7 rit quoque lidfis ’BC æqualis EF

’nngulu: B angqu E: ut Ion 6
ipfi F; Et triangulum ABÇ æ-
qtfale triangule DEF.

A A D

DEMONSTRATIO.

Concipiamus Triangulum
DEF fuperimponi triangulo
ABÇ, ira in punétum E cariai:

v: . .; z m



                                                                     

Llnnn humus. A" .
in B. 8c latus ED fuper BAV;
quanda numéraux D præcife ca-

detin A. quia lacera AB 8: DE à
-dantur æqualia.a .
A Deinde latus DE cadet fuper
AC . quia-anguli BAC. EDF
ponuntur æquales. a . V

Denique punâum F neceflà.
rio cadet in C, quia latera AC. 4

h DF font æqualia. a L a 4x, a
Ergo punétum E idem erit

cum B; 8c F cum C. Ergo li- ,
nea .EF congrue! cum AC , a-
deoque ipfi erit æqualis : 8:
aulnes anguli congruent. ut 8c ..
tata triangula: quarc illa fun: æ-

qualia. a» AQ. E. D.

F; fad-



                                                                     

.145 Eucnxnxà

P [mensurai V.
1h"? ’" Ifizfieli: Triaizguli A5 C quigd

4 baffe fun: angult A790. ACE in. a

ter [à fiant guzla,

PRÆPARATIÔ;

Per prop: 9 fequentem (qua:
ab hac non dependCt) angulum
lâÊC diyide bifariam reéta linea

a, (a . DE?



                                                                     

LI-BER Pl! urus. a;
DEMONÏSTIA’IËIO.

, ’ InTrianguiis ADB. ADC.

Larus AB :0 AC. pet ipfum

i A
triangulum. . . ’

:Latus AD , runique éommune’a.
h .deoque fibiipfi æquale,

Angulus BAD on CAD pet con.
[truôtionem.; 1 A «-

Erga anguille: ABD æ ’ÀACD;

a Q. E.:"D.( ) I . ç

COROLLARIUM I.

. Oran:triangulum’æquilatemm
e11 æquiangulum.

COROLLARJUM 1.1,
Siin triangulo ÎÎofceIe veliæquilatero; l
AÈC , linea AD bîfecet angulum A , il-
13 etîam o pofitum larus BC bifariam CHa
Vider; ut &jpfi BC perpendicularis crit-

ePno-



                                                                     

4.8 Av ’Eucnrnrs

nm” v Paonosxi-nio. V1.- - n

. A - si trianguli ARC,
n duo anguli ARC. ACE.

inter fi? tqualesfuerim;
laura equalibru angulir

a c oppofita A3. AC. criant
interfe "un: aqualia.

,DEMONSTRATIO.- .
Autefl: AB e AC.

, A A Aurefl: AB a AC.
’ . Amen: ABAI) *AC.

Ponatur ’ AB ç: AC.
Abfcindarur DE :1) AC, mm duâz

DC., erir in A lis DBC.ACB.
l Latus DE sa "AC. per confina:

BC au BC. feu commune.
r 4’ ’- AngulusDBC 30 ACE.

Ergo Verit î A lum DBC- J) A10
ACB , fe: pars 8c rotum. Quod e11 ab-
furdum ; adcoque non pardi cfic AB 4

P04 A



                                                                     

L me; Pa-IMuap. 5.9

Ponarur deinde AB P AC. ’

Ncc hoc poflèxefi’c codcm

modo probarur ab AC ab-
fcindendo’ pattern næqualem
IareriAB. ’ a"

. Adeoque .c"um jnequeareflie
ÏAB «ne; ïî
, v Ncc AB ? AC.

Neceflâria a cric .AB, sa A AC;

5C HOLI .USM. ’

Non mius Forfan’pquibufi

dam arridebir demainfltario
quam inverfo’parumperprd.
pofirionùm ordine hoc. moda
pr0pon’emus. f ’ .

Ç.

.6: i V Frac--



                                                                     

ga - affinent-bu!
A A

.B D Ci.
PR’ÆPARA’FIO.’

PAngulum B16, ut ante
divide bifariam méta AD.

a (DEMONSTRATIO.
Inigiàngulis ADB.ADC.

Larus AD unique commune
.. fibi ipG CR æquale.
Angulus B sa C. per propofi-

nonem. l . - lAngulus BAD a) CAD pet
conflruétionem.

Ergo-



                                                                     

Lueur. Planeur. ’51.

x Ergoiper 26 fequentem
(qua: ab hac non depender)
Larus dB sa AC. * Q. E. D.

ficouo’LIÂARIUM.’

i 0mm: Triangulum acqui-
l Ian-gulurn efl: æquilarerum.

G 3x A Pro; A



                                                                     

fi: . rflucLiD’lsî; Id.

Pa aria à rua; (V; IL

"m4; g Si. a lime eAB www.
flâne A. B. du! daim». 4117;:qu

’ . Puflfifim VC’ Jaffa fumait- dure

. r bien AC. ÎBC. extra illud fun-
ôîum 6 72:4le dama ahuri par .

(Siam, adquad ab Al? B du
p linea pofintidnci, que jam du-

a”: [mais AC. TÉfînt agada.

r . Î: De;



                                                                     

L1 BER PRrMus.
DEMÔNSTRALTIO.

Si tale puncîtum contendar Ad-v
verlârius dari poire": dabitur vel
extra Vel inrra triangulum ABC.

’vel in alterutro larerurn-
Ponarur extra rriangulum in D.

-Du&â CD. erit in triangulo
ACD , a L L ,-I LarusrAC sa AD.juxra Ad-
verfarium. a -

Erga angulus ACDæ. ADC; a ,. 1,
quicademlitera O infignianrur. « ’

Deinde in triangule BCD.
LàtuslBC æ BD. iterumjuxta

Adv. . . -
Ergo angulus BCD sa . BDC

qui cardeur litera P norenrur.
Jam angulus O, a’parrefini-

lira cil: major anguloP; adextra
veto minot , quad cil: abfurdum.

À " l "At-



                                                                     

54; H v Eucmnis.
Atqui eadem ldemonf’rratio

obtiner in omnibus pun&is extra K

triangulum. A’ Ergo. nullum omnino extra
triangulum datur talc punâum.

Ponarur inrra rriangulum in D.

le

A

« A rLatus AC a) AD)ju’xta Ad-
, lL-atus BC æBD. verfarium.

ErgoL ne 4-CBæAD .4. DE.
contra fequentem pr0pof. 2.1.. qu: ab
hac’non depender.’ v

Cum jam eadern demonLflraL-

’ * trams



                                                                     

un; Pumas. 3’;
tianis forma applicarinofiîro.
mnibus punâis inrra triangulum

ABC. ’ l P
chuitur nullumrale’punétum-l -- -’ "

intra illud dari.

Ponarurin alterutrolaterum

AC.BC. . . .
Nec ’ibi illud punétum pareil:

inveniri . quia tum pars forer,
æqualis [no tari contra AX. 9.

. Ergo univerfim Concludr’mus’

extra punétum C nullum omni-
no aliuçl dari poile . ad quad duæ
lineæ æqualesipfis AC. BC ,duci
queanr.» Q D. d ’ ,

[I
1

ANA" v .

.1. vp.
h

,p .

9.3"" , Pre"



                                                                     

55 - .Eùç’nxor s: *

PRo Po s r T 1x0 VIH;

I Si duo trianguler ABÆ’DEF

MW duo [and A3. AC. duabus l4-
teribm, DE. .DF. agha]... b4-
beant, -dterum abêti: me (5
bafin BC regardent fifi EF. 1114
etidm Angulum A jugale D 4-?
quakmk baklava: L, . juLLbL requali-

iéus "(En contentgml. L

A L la L. n à

IAÏÎ o É r B. cL

DEMONSTRATIO. .

Triangulum ABC fupcr-
IL ponaturipfi DEF, ira urba-

x fis BC congruarbafi EF,tum

A I l . i Pun-



                                                                     

Lr’næa Prtar Mus. 5;;

punétumLLA cadet in D. ,8; -
lateraAB. AC. congruent la- ’ .

A teribusi DE. EF: *iterjn"angu- A
lus BAC congruetuangulo
EDF. "largo bernant- anguli
æquales. w il " Le L

xŒngfi Vera Agiverfarius h
contenCl’at panama cadere r
extra D"; tumi EquCretur ex-
tra punâum D, dm aliud
punÇtLuLm ,L fad quad extre;

. mitatibus E. F. lineædnæpofi-

(En: duci quæLipfisL BD
- jam duitis’ eflicnitaqualçs; d

quori cflzabfurdum, b, b7. L

ans.-



                                                                     

58 r Il :1151ch parier I il

"PROPOS r en a DIX... ;
mon 4 . Ïnzzumanguraagnaizmm arc me...

fiant [une ’ i W aO

1 r4 a

G O N S T R U C I591.
’I r. Ex ,lateribus A!!! . 1C;abfcinde

I 34- A partes æquales AD. AE. p 52 . .
b m. ’ z. Super (luffa Q! cvahfiitçe’btrian-

«guluniæquilarerum DEF. I .
3 ’LDuchcâamtar. 4;

Dico Liflam bifariam dividere angu-

rummçs» g et, .
DEMO NASTRA’T’IÔ.

L InTriangulis ADFAEF.
Latus A!) a) AE )per confinerio-
Latins DE :0 ,EF nem:
Lame A]: 30 AF, quiautrique cam-

, mune. ,c A” .Llîxgéângulusmrbcur. Q. E. F

à C0



                                                                     

LugaPawvs- (saz
coaozzrrRIUM.Bine jum- mètbodui am T angülum’

firqqdi in qui» agate: 4.8. r6. en.
flagada: nimbant parmi, imam .bifnliam il Il

diridmdo.

s c H o L I U M.
Pore]! 41mm proppïîribnis renflamma bar

mode in compendium redigi.

I. In [marbra la fume «parle:

AD. .43. L -H. Centré: E.LL.-.i1uoliberumque 14-
dio .defiribc dans 41m: fr interjetant: in F.

moflât) "a; AF qui") BAC bifirabit.



                                                                     

:60: *" Eùenrînrsxï i J

PrioPo’sr-rr L.
mon, ,; ’ 73mm raflant termînàtmi GH

’ bifariam fleure; 1 *

coNsTRUCTIo.
I. Saper d 6B1 cMitue e trian:

. gulum æqui rum GAI-I. «a
la 9.x. t a. lum A .vide bifar " b æ.

a. Ali.- NL LTica illam lineam GH divirfirc bi-

fariam. si ’ - ’à

DEMONSÎI’RATIO:

In Triangulis A16: AIH.
Latus GA æ HA. pet confira;

mamelu. L . * " r
. n 71L . Paul;

a 1.1.



                                                                     

L une lPR 1 une. et;
LaruFAILLæ ALÇeu attiquecom-L

mune.’ m. l ’ I I
" Angulua. GAI æ.HAI: pet con; -

firuâionem; l Î ’. .
Ergo cBafis GI un EH: adeoque linea c 4.1-

GH ,feâa eft bifariam. Q. E. F. ’

.330 r. r U. M. i
Ï . r Huju: ope;J "kit; w hmm: crin» L

. ’ LL ;» rauquement
L L r odiuin. "A V ;

AL .L n L,L CentrirGà- L
y ’L L ,LH L, acquit-nm. A

’ . ». - r .ÂiPflîtiflqw Je;
. . . l-ÆLM flalïmvplglmgr (au:

a .H.’ "3! W015:
mA. F.

’3- ’.”rrrm "En
4 .. . Â F9: biffidilit .a". :41 « . rret’hmGH in I.

.9 l. j Norandum e-
st. * A . ràmprofaqum-

- "1.1""- .. riw prnpofirione
-. a . . , -.lr;&an--AF.eflè I.

, ’perpmdialanm ipfifili repartira dm -I f1 "
ralingue excitant». , ’ A I A ’ il

. ’ p H 3 Puce



                                                                     

sa; .;Eucr.*1n1-e.s.1
Paolpo’srïr’rïo 1X1? I’

r mi. a. ’- : maté reficŒF à purifiai in (a
data perpendi tularem 1 dermite".

AliI
C O MS T R ULCTIO.

",1, ’- r A punEtLo I utrinquefilme a partes

a inter (e æquales ID. IE. l
un "ï z. Super-rota DE conflitpe’btriangu.

’lùm æquilaœmm DAE. ’

’ LI 3:. Duc reâam AI. i ..
A i’ ’DÎŒ’Îuamjfiafæfofend-ieuluem

ïqnæfitamI-L .3
DEMONSTRAÎIO.
. In triangulis AI-D. AIEJ ,
Litas AD.,æ Ali.) perâioni’rruâîo-

LaanD A. a) 1E. ne"; L, ’
La... AI. sa AI. e

A:

f1. L ErgoAngulus A") æ a A11B" AdCOO’
que Aleü quzfita’ b ramdams... A

L . a F.PRO.

a 8.1.

b nef-ra.

a



                                                                     

LLran.PRrMus. L 6;
P-aônosreroerl-

V Ex daté purifia A "Ü?
au extra lipéamDE . ad
F ipfam [imam perlant-L,
r ’diculgzrmüdœere.

ÇoNsULucTro.
I. Centra A taliiradio deicribe a-cîr; "0&3, ’

enfin) ut reâtam daram lecet in Lduobus LL

pun&ÎSQ. E. -a. Due-breâas AD. AH. bPofl. r.
3. Liman] c cliyide bifariam in c m1.

punêtoI. lDico duâam AILeITe quæfitam per.

v penriieuhæemr- «un-i» 2
iDEMONSTRATIIÔI.

InTriangulis AID. AIE.
Limas AD’I) AE. quia-firntndiiejuf-

L ’ . dem circuli.- L
l’atus’iID I) IDE. ’per confiruâionem.

I Leurs A13) AI. ’ ’ A ’ ’

i Ergoangulus AID sa dAIE. Ergo AI
efl quæfita° perpendicularis. Q. EJF.

h . P R- 01
a 3.1. L
eDeLfiro.’

l



                                                                     

64. a un..." ML
Paorosrrro. XIII’.
(un: refit: 511MB? fèpm

refidm C D confîflenr , angulor

au): au: . duos raflas au: duè-
à... refit”: agneler (fluer. A

MJ.

À; .5

’ 4 I,1 (Î a 1 I .
cL a B. .. L1)

DEMONSTRATIO.
Retiré: EB cum DCaurfa-

icit urrimque æquales , adro-
IM-wpue. ’ duos métas. .aur non

.2’ s acir. A



                                                                     

L - L1 aux Prunus. * 6,5L
i Sinonfacît,’ex punâoBex- h
citera: b perpendic’rrlaris BA: lux-L
eriuntque duo anguli AOLôc P ’ f Il

4.. Q finguli reéti adeoque
. L O-lr-P J;- QJD 7.

i Arqui rings 300 4-P.

Ergo 5 -l- Q?!o zRetËtis.
,(æod E. D.



                                                                     

66E A EuCÈrÂDÏI si A v

PROlI’Cis lLT la. XIV.

M7. l. Si ail alirujus rafle 41C pun- v
L 2714m C du” raflez ÊDC. CE man ad

enfler» partes duflæ angulqs- qui
[untdeinæps 06’? 8 duoburrefiis a
agadas. fererint. in dirai-fun; e-
rimt me retire, [me efl ŒCE en?
and rafla linea. L

DEMONSTRATIO.
Si Adverfarius contendat lineam CE

’ . cum CD non facere unam iinenm re-
âam, urique aliam aflignare nabis de-
bet 5 illalautem affignabitur vel (uprali-
neam CE vel infra illam. I

Sir primo fupra CE. un CF.

, L anguli P au a Reâis.



                                                                     

L1 une. Pu L114 us.
juxta Adveriariumm

Arquianguli 0...]...LS æ a R. pet proi
L pofitionem’.

l Ergoa 0.1l... P sa O 4-5. Et deum. un. Il
to utrinque’ angulo O remarier bP (US. b un A
Par; &-roruquuod cit abfurdum 9.: c A; 9.

Et eadem demonfiratio habet l’ocumiin a I
omnibùs lineis quæ pomme duci fupra
CE. Ergo nulla potePc (inti linea fupra
CE , quantum CD façia’tlineam reâam.

Sir deindeinfi-a CE. ut CG;
Tarn anguli Oi-l-l-T sa 2 Reâis.*jux-

’ ta Adverlârium.

Atqui L O 4.8 p : R. par pro-
L pafitionem. i

L Ergo 4L0 Ji- T æ Et abl-aro d A; r;
utrinque angulo Oremanet T J) S. Tao L
tum 8; Bars. quad c off abiurdum. - c A]. 9."
. - Erbumïeadem demonftrationis forma
obtinèat iri"omnib’us lineis quæ poflint:

l "duci-infiaCEa niiequitur-eriam nullamin-
l fra CE pafleduci. qu: cum CD facir li- L

neam reâam. Unde concludendum trie
ne... lineàm CE cum CD facere teâam

DCEÂI «Q- fiat-D. ’ ”* a
CI 3* 110w; »

«I



                                                                     

i n fluons. »

68L -Eu.cr.rnr’si
’Paopo srrro. XV,

Si du rafle dB. CD je invi-
cemfirmt , angulas advenue»: E?
oppofùo: , fiilicetE «si T requa-

Llc: inter fa fiicient. .
l

DeMonsraarro.
LL Anguli 154-.an 2R".

"3"? .ALnguli p J.- an 2R.ia .

tu... ErgoIl E 410 a) P A. O.
ablatautrimque O.

au; x E c3) P. cg-



                                                                     

La au r Mus. 69
COROLLARIU M. I.
Duæ retiras feeantes (e mu-.

rua ad * puné’tum’ interfeâio-

Ânis quatuor angulos faciunt
quatuor mais æquales.

COROLLAKIUM. n.
Ormes angulicircaidem

punétum conflituri æqualcs
fun: quatuorreais.

«2*

il; i Pan;



                                                                     

zo E’uchzs
PROPOSITIo. XVI.

111cm. 91’ v Trianguli A’BC une latere

’BeAV produflo in ïE , externm’

l’an-galle: EAU utrolièrt interna

Ü oppqflto Cm1 Emajor

-P.RÆPARATIO.
.. o L Li Latus A C ’feceturin F. *
si"); x. 2. Du&a BF producatur b in
en... G, utBFfitaoFG. *

7 3. Ducatur AG.
.DEJMONSTRATIO.

13m in triangulis BFC- AFG.

a .k -   «. La-



                                                                     

LI BER En. murs. 11j
Latus BF g?) F Fer con-
Latus CF DO ’AF (imitio-

  nem.Angulus BFC 50’ AFG, për 15:1,  ’

Ergoang.- FCBXCO FAG. per4. r.

  Atqui torahs EAC extemus
maj’orFAG. b
- Ergo idcm EAC etiammajor l
FCB.4’.C.. .

Eodcm modo bifccand’o lama

AB procedatur , 8:. probabirur V .
angulum extemum DAB majorcm
cire angulo ABC.

Atqui angulus DAB I) EAC.

. 15. I.. Ergo EAC etiam efi major
quam ABC. (ÎB. o ’

V
PRO-



                                                                     

72. lEuCLInxs .
’PROPOSITl-O. XVII.

’ Mm Trianguli MEC duo anguli B;
T. ml ahi quililzet , quacunque
mode fimul finnpti , duabus r:-
fii: [hm minores.

. ’D c , B
DEMONSTRATIO.

Produôlo latere BC in D.
DuoanguliO-l-Taozkdgl.

Atqui O 4 B. "16.1.
Ergo B 4- T   z Re.

Simili mode demonftratur

  ,4 au.



                                                                     

L 1 aux. P3; f’Mus. 73

angulos A -l- I eflè minores,
[au   duabus Réais. ”

- COROLL ARIIUM. I.
N In omni triangulo cui us u-

nus angulus fucrit Ïreôtùs vcl

obtufus , reliqui (un: acuti.

COROLLARIUM Il.
Omncs anguli [trianguli

æquilarcriv; 8: trianguli Ifo- .
’ feelis anguli fupraibafim fun:

acuu. -- . A

    haï



                                                                     

  Enfin»!!!
PRÔPQSPTIO. .XVIII.

Omnis Triangnli ÂBC maxi-
ma [ami A; opponimr maxi-
ma: fignolas ÀBC. l

DEMONSTRATIO.

Angulus ABC et! 4 C.
A majori latere AC abfcinda;

tut AD sa AB. . vun, Ergoangulus ABDæPJ
mg ’ Atqùi P «a C. b-

Br 0A   «a c.

g B9 -



                                                                     

Luna. PKUçus.Ï [75. .
Adeoque totalis ABC cri:

multof   I
.Angulus ABC en k! A..

’ Amaximolarcre ACabfcindg.

tur CE a) CB. lEriCqucangulus EBC 2110.9 c m. .
Atqui O   A. W 416. le:

x Ergo .EBG   A; .-4
Ergo totalis ABC cri: limulto

UndçjËm parc: angblum ABC
cfle omnium maximum. (LED.

I



                                                                     

.761. ’EùCLInxà’-’ -

PRQPOSITlO. XÏXAh ï

n In omni triangqu ABC maxima

COL . * . , .n. angulo B appommr hammam-
mpmz AC.-

DEMONSTRATIO;

* AutlatusACeflJoAB. .
Auc AC A AB.
Au: AC 4 AB. ,

Si Advcriârius ponat AC æ.
uni. A8, exit aangulus B a) C. quad
, fait çonçra hypOthgfin,

* Si



                                                                     

, LIBERCPK’IMUS.’ 77V

Si veto dicat cire AC C AB.
cric ï, angùlus B C C : quad 513. L
itcrum cit contra hypothefin. I

- Ergo faquins: laéus AC cire, fi

IAB. w A A
Eodem mode demonfiratur

l AC cm: 413C.
Ergo abfolutc brus AC dt

maximum (LE. D.

. K13! ’.I’ro.-



                                                                     

78 l E u c L 1 a 1 s

H t quvoszrraXX..
mon ’ Trianguli Adeuo [altéra [01’

in. p48. AC. au: .4110 quocunque
Amodo fîmul fimjzm relique ’35

[un halant.

PRIÆPARATIO.

z I. Lama AC produèatur in D ut fit

à. æ AB.z. DucaturDB.

DEMONSTRATI’OH

In Triangulo DAB. latus AD. a)
AB perconfiruâ. " ’

Ergoangulus ABD au D.
Arqui angulus C BD fi ABD.

CErgo angulus CBD ethm 4 D.

Î C 7 P 4 Adm-



                                                                     

LIHBEK P1111113. A79

Adeoquc laïus DC hoc CH duo la;
tera BA A. AC, (un: a majora tertio
latere BC. A Q E; D.-

S’CHOLIUM.’;,

Propoficîonîs hujus veritas îinmédîàte

finit-e: Archimedæa linea Reâæ defini.
tîone; Ad oculum enîm patati vîam par

quam linea flafla BAC a Br ad C duâa
CR diverûm elTe, a via lineæBC, qua:

itatuitur méta. l
Ergolînezueâa BC en: omnium un;

hima, quæ a B ad C potefl duci. V
Adeoque etiam linea reâaBC exit C

linea hâta BAC. . . ,
CL E. D..

Pro-

: 19. r.

a



                                                                     

’ 11mn.

M

* BAE.
î 20.1.

b At. 4..

’c 20.!.

80., EuCLIDst
PROPOS]! T10 XXD
,Si a termini: uni»: [maris ’30

infra jrùqngulum jungantur duc

"674 7). C D : lm 14mm tri-
anguli Bd. AC minores: qtfidem
mm: :; Angora): min angulum A
ŒDC. contimbtmt.

A
E

n cADEMONSTRATIO.

. P A R 5 I. ,Produâa BD in E. erit in triangule

3A AE A: BE.
4 4-20 Jo EC.

BA .1. Ac 4 BE-FEC.
Deînde in Triangulo DÉC.

. DE ne A DC. c
4M æCBD. ’

x - . BEQ



                                                                     

Luna Pantins. :81
. BE .EC ACBD-l-IDC. «ild M45

Arqui flua-IËBA 4. AC 4 BE

!  EC. v . 4 V V
. Ego BA .1. AC malta 4 BD
A. DC. » A -

FCPARS 113,5,
État-nus angulus ïBDG 4 pEC, e

l. V

, întemd. . A x6. 1..Atquîangülus DEC C Ainterno.f f 16.1.

l
Ergo angglugBDC multo 4: A.

. " (LED.l



                                                                     

zÏ8’z V *EuCLIDîIs:
AIÎÂIDEMONST’RAÎIWO.I

PARS I. Ducrcéïam ADO.

lutriang. ADC ang. R 4 Q. - 1
muhng. ADB mg. D Ç P. .

* Ergo pet I9. I.
Latus AC ç DC. )A
Latus BA C BD-

w- fi.Latera BA -;- AB 4 BD -l--DC.

(modüautcm angulusR fit C Qfic pater. Papi
dama: A0 in E. ut.fiat CE ID CA. Triang.

. L ACE cftlfofçelcs. Ergo ang..Q æEaAtquicxj
s. tenus R antcmo E bErgoR 4Q. Similitcr

5’63 L yrobazur efle D 4 P.

P A R S P
Ang. S 4

«(mûr A Q °

a.
n64... .

A 4A .8m



                                                                     

L 1 BER PR.1:Mu s. .
E S -4- T 4 P N .1111.5300 I «BËQC.

Ve! aliter bac mode. ’ A

PAnsI. APar Archîmedæam refilas Huez defini- 1
tîonemI linea BOC CR ompiùm breviflî.

ma , qua: 3B duci pofTunt ad C. Ergofi .
n a B ad C peraliam vîam ducaturlincafivc

incurvata five Préau utÎB AC , vel BD C.
neccflario fila-via çrit major. Pater autcm
ad oculunpàuo punâum (raâiqnis ma-
gîs a lineâ BECthcdab , 1:0 viam pet
quam îfialinea procçact eflèciiam longîœ

rem, adquue etîam lineam tif: majofem.
Arqui punâumfrqêfiionisfi magis a Ii- A

nea BOC recedît quam D’. Ergo linea

BAC-exit major lineaIBDIC. .

g C. puùsïn.’ A! l. C ,
Peripropof’it 32. 1. (qué 51)th non  

l depféndctf)’ ’E ’ l’ ” .x

Ï ’ Onifies angulî trîarîg. DBCIHŒI.’ ’

omnibus-211g. trian. ABC. V .
Atquiang. DBC 4-DCB Cf ..

àpg.ABC-4-.ACB. A C ’ A A

«Remnelgiç angnlus BÙÎÇ BEAÇ.

k L C3. x h PRO-

r



                                                                     

’84. CEUCLIDIS.

..*PR0bOSl.TIO XXlI.
dm: tribu: "fifi yl. ÎB. n

C. quam». dans quglibet terti4 
A ’ fini majore: 5 Triangulum con-

finera. i -. a . g .Fa...

mob]. 8.

D [11. KG. Ü a

COINS-TRIUCTIO. A I

1. In infinita linea IDH,
lincisdatis A. B. C. fume æ-
qualcs DE. FG. CH.

z. Centre F 8: radio FD
defcribc CirculumDI,& cen-
tro G radio GH circùlum H I.

3. Ex punéto intetfcâio-
nis 1, ducantur rcétælF. lG.

. " - Dite



                                                                     

.Lnum PniMus. 8’;
Dico FIG cflè triangulum

quæfitum. l

’DEMONSTRATIO.

FI a) üDF AC Pcr com 1M!»
FG a), B. , firuôtio.
G1 a) bGH un C. nçm. hmm;

,. L E;



                                                                     

86 M’Eucninn
’ PROPOSITIOXXIIL

hou 9. a, 21:1 [dans refis 218 panât»);

C angulo refiilineo DEF 47M-
.lem GCB flan.

, l. InCreâis EH. El fume
duo punâa D. F. iliaque jun-
gé méta linea DF. I

. . 21.1. 2. Tum afiatad punâum
  C triaingulum GCB ,(habcns.

latere æqualia latcribus nian-

guli EDF. . .Dico angulum GCB ef-
fe æqualemipfi DEF. De



                                                                     

LIB’ER2P’R1M’U’S. 87

A DEMQNSTRATIO’.

. In triangu-IisCGCdB. DEF. 4

’LatusGC’ào DE; .Pcr con-

, ’ Latus CB æ EF)Ptr ého-

LatusBG 30 FD ncm.

Ergq bnemgulus GCBJD DEF. un

CK.

x

. l .
1’

x;

.7 4- ,

wÎ x r . C. (32,.K 2:; çK. yl.,4? .

T ’7’ ) ’

J . ..4.

frai



                                                                     

.88 Quantum
I PROPOS 1110. .XXIV.

11mn: 5 Si duo tfiangula BAC. BADA
duo latent TA. ACa’uàlu: BA

- A A’D æqualia habuerint. 41mm);
alteri imam Vera œriangulum ba- A

but angulam ijlis Meneur con-
temum BAC majorent . caltera
"BAD ç: babebit quoque fifi):
36 majorera bajî 28D.

,PRÆPARATIIO.
il. Centra A pet C dcfcrilyc

7 *- - cu-



                                                                     

L’z un. Prunus. 89
circulum . is tranfibit pcr D, cum ,-

1 AC. AD ponunltur æquales: En
BC cadi: fupra D.

1:; DucaturrcétaDC. I ’ ’ h

.DEMONSTRAIIQÇ

In Triangulo ADC.latus AD
’ forum: æqualc AC. ergo angu-

us " S æ Q.
Arqui S C’O.
Ergo QÇ.O."

.-

’ AdeoqueT multo O.

Qùare cum in triangqu BCD
’anëulus T fit C O criclatus feu
Ba 15 BC major abali BD. 4 ’

z QED ’ "M.

M r- Pro-  

s



                                                                     

’96 Eucpmnm..: "ï

. ’ PRO-POSITIOIXXST.

3m. A Si duotriangula ABC. DEF
. ’ duo latere: AB. AC duabus-late-

. 11.614: DE. DF æqualm babil!-
y 17m: ’alterum alteri; aman fiera

triangulvtm baba: Imfin ŒCma-
jorem altem EF : baladait gangue
angulum A Major"): î).

. h n .
D ., ’ a. c a ’1’ ’

" DEMONSTRATIO.

Siangulus A non fic 4 D.

Eritvcl A 30 D. .
yel A p D.

  .4;.A ,4-
Si



                                                                     

L 1 BER Plu mus. 91:

V Siffir A 30D, leÎrir bafis .
r BC 30 EF. contra hypothc-.a4-r

fin. I’ nj Si vcro AC D erit bba-kËzeæ-L
fis BC A EH. itcrum contra.

. N Q .Ad coque fequitur cire angu-

lum»A çD. * Ï A »

I (1.15.3,

I M1 ” P116: n



                                                                     

Theor.
1.7. .

z

n 4.1.

la A; l1.

c A3. 9.. fun! » (310d c3 c abfçrdum.

92.. . Eucr. 1 o 1 3,. A.
PRO posnw xxvr.

"si duo tridngultt dans angulos duabus 4);-

t rgylisdquales habuzriut, almum mm, (a.
mon lutas uni [and qui: , five quad 44-

V jam aqualibq: anguli: , fin quad minqu-
limn "gulamm fabrendimr; 111.. (9’ "1ti
leur; "Éclair lamibus. requalùbabebuut,
airera»: almi , à reliquum angulum reli-
quqangulo.

r n . c E a F
DEMONSTRATIO,In Triangulis ABC. DEF fiat anguli B. E. ut

C.F,æqualcs.   . ASirque primo BC Il) EF. f6. mon adjurant.
siDEnonfit CDipfi AB; fit DE 4 AB. ô:

. abicindatur EG a) A B, 8c ducatur GF.

Tum erït in Triangulis CEP, ABC.
Latus GF. ID AB perconlîruâiooem. l
Angulus E Il) B l Fer propofig
Latus EF J) BC ltioncm.

Ergo a :mgulusGFE æ ACE.
Atquiangulus DFE (D ACE pcr propofitionem.

Ergo bangulus GFÈ a) DFE) par: 81cm-

E120



                                                                     

Luna FAIM-us. h 93.»,
E o non potef’c cire DE? AB.

Et code mode probatur DE non poflhcflè
minus latere AB: ’ ï ’

Ergo DE ID AB. adcoque trian ulaABC.
DEF (a barbent juta 4.. Et; omnia te iqug fun: , .

agnelin. N ’ « ’
si: dcinoe A3 en ne. feilicet litera oppofiœ,

- ’,5inonfitEFJ)BC.fitEFîBC,&
abfcindatur EG æ BC. ducaturque DG.

Tom critin triangulis ABC, DES.

Larus A3 I) DE) par propofitîoncm.
Angulus B (X) E f . , ’
Latus BC no EG par Confirmer:

l

. Ergo dAngulus ACE 306E. ..
Arqui angélus ACE I) DFE pet Wfi- d 4- I.

ticnem. f - ... ’ l
Ergo aàgnlus DGE æ DFE quad et! abrut-

dum, cum-D6511: arez-nua- uréthanne DE E

major dt.- c c x6. L s
Ergo non potefi elfe EF 4 DG

Eodcm .probabirur non poire cm:EF à BC. r ’ x
Undè fc uîmr eflc EF :0130: Mecque in

tringulis A CaDEF omni: pcr4cfiè zqqu’aliz.

  C , t. ,.



                                                                     

94. A Euromnrs.

I PROPOS-[Tl o XXVII.
ne... Ï Si in dm: flâna A3: CD
Ïg’ reflet EF incident angulo: alter-

nas P.’ R. agneler ficela: 5 fe-
6îæ erunt inter fe parallelæ.

DEMÔNISTRAJTKIO.

Si nonfinr parallclæ , coin-

. ï * dent



                                                                     

Luna. PRIMus. 95e
bidon; putain],  & fier trian ,
gùlum’ gII-I. ’- - ’  

Tumeritangulus externus . r-
? n: R internoqï Il mon? . a

" Atqui pet propoC angulus
, P30 R. . 4 1 ’ A

. mon duo fimul vera cm: A
abfurdum’ef’t. Ergo linea: l *
non concurrent; adeoque funr’ I î

parallclæ. - ’

(3

PRO-g



                                                                     

95: Ï ’Eucnëmrs: ’

[PROPOS-ITIIO XXVIIIJ

me... Si in dans. raflas V12. [7)
, ’97? i 76’524 EF incident fluide exter-

r man angulum Otzqualein interna .-
l .5 4d enfilent parte: oppofito a:

Au: fi fada: dans interna: a»
lad enfilent parte: P. fimul
nivale: dual)»: "fil! : paralleLe

mon: inter fi rifla 11-23. CT.

DE-



                                                                     

LI’nnn. Pa IM’us», .97;

DEMONSTRATIO.
» PARSL

Angulus [T 30 0.3: 4 ’ A arxgii.
i Argui Q 20 0 perpropofirîonemu

--Ergo T J) K- , KALI.Adeoquc lineæ AB. CD. lunt la»

rallclæ. c .   - 927-1-
p A R s 11.

Angun 04.1) a) zReâis.d ’ drgll.
V Arqui (1.4.. P æ z Reâis pet Prop. ’ .

.Ergof 04...!) æ Q .4- P.  demto un. " in
manque 1)., A

. ,OæQ.Èrèo par partem primait) hujns Îineæ

AB. CD (un: Parallelæ: ,
I (L.Ê’..,D’ p

N P16-



                                                                     

Timon
2°. o

n98 . .Eucnrnræia
PROPOS in o ,

Si in refilas parallelas. A3;
A C D relia EF incia’ai.

1.’.Alterni anguli T. oz La:
A ’ter fi emnt agneler.

2.. Externas Ç erit aqhali:
interna t6 ad eafiz’ein parte: op-

Pofito R. . A

g. Tao interni (5* ail :eaf-
dem partes T. R. final ernnt
annales duabus refile.

, "I De;



                                                                     

.Lrlnea Prunus. .99
V DEVMOlNSTRATIO.

PARS I.’

Siiangu’lus T non fit son Q;

cri t vcl major Val minOr.

Ponatur T Q..1? Il), iA

un...) «LA-p, . A...
AcquiTëy-P 30 bchÇtîs.  .Hb.;.1;

Érgo ÎP D. 2 Reâis:
Mecque; linea: AB.-CD non: . .
funtl°parallrlæ:quod CR con- c? m.-

’ ne. hypothefin. - V I ! .

Ne ’Dein-
A



                                                                     

190 :EUCLIDIS

Dcinde ponatur T D
ÎchCT. ) i

R. R.
l A Q-kRzT-x-R- ’

uni-.1- Arqui .QDPRJ) 1.,Rcéri’s. 4

Ergo Ï R D 2 RCÔÏÎS: .
adeoquc duæ linea: °.AB CD

v I non
xeAr. u.



                                                                     

LIBÎER’PÀIIMus. , 1015

non funrparallclæ: quad ire- -
mm cŒ contra Hypothcfin.

Ergo CH angulus T an
Q4011 E, D. ’ l

PARS Il,
G’JÏ-TæzReaiS, Li! L
Rifiâæzkeé’çis. 3’ l

f si largo. G IR-Ijâgiz leur. A,
I Arqulil â hperpax.teml.

.Ergo Ca) R. la a I :5; 3..

P’ARsnI. Î
G-l-Tæ 2 Reéris. k un...

.l AthÎ æ Ri. l, lPerpuirem a.
un

.Erg°*R*T 3° nierais. fi
’ ’ .D. E.

.N kslâ Pro-j



                                                                     

me Eucnlnzs
ipaovos in o. XXX.

M, Si du. une me. en. 1;... l
"- parallele ail. candeni EF 5 i114:

erunt gangue inter fi Parallela.

DEMoNs TRATlOa

Ducatur. par trcs datas rc-
âas linea. GK. A

" - . ’ . ’ An.



                                                                     

Or .l... L1 un PRIMus. Io;
Angulus O 30, P. fproprerng-L A

V. paranoïas AB. EF. . I
15’ . AngulunflJo P. flammer-
’- . parallclas CD. EF. - " i

Mi Er o and. 0:0. alterni. l
AdeoËuc ÀîS. CDÊ’ntbinter ml

fa parallelæ. A

.i.4P&94.



                                                                     

n94. .Eucnïnisg

ne? o sriro. XXKI.

ironie. Ter dam») P1471191"?! du-
eere [imam AB , que data C

w fit parallela. . , .

A a B
c H ID’ A»

CONSTRUCTIO.
1. Ex. puné’to Gad datam

CD duc rcâarn GHfub quo-
liber angulo GHC.

2. Ad linea: CH puné’cum

r le L G fac aangulum HGBæqua:
lem angulo GHCr

. Dico



                                                                     

AL 123251 En un u a. un;

,ïDicoflBG: produâam. ëfiè

ipGÇRPerellclam. 3 -. -

.DEMONSTRATIO.
* . .An’guli alterni-GH6 H63

fun: æquales par www...
nana. Ergo linea: CD. lui-I.
’(unrparællelæ. 1 j »

5x, 14. .313?) A

l A(il ..J.î
X l X ,z  : nk

hy X.
l .- ,1 a,k Î-.- - , . .W a.

0 l Pan:



                                                                     

Mn.

4 . Eric-Lin 181
Pxopo’sn-r a XX-XISI.  

Triangaliï ’AŒC ami I’ latere

35’ produflo in DE. -
l A. SktÊr’nuÈ Eangulas’ S dua-

bus inierniSî-Ü’ - (www v à B.

gaudie tafia"; ’ï. A i . .. -
. 7 ; Trianguli m: anguli A.

B. .0. final fumpti me»: r0
élis cavale: fient. A



                                                                     

Luna Pn..I.M-us. 1’02 I

A 1.13.5M0NSÏIÎRAT-10...l. 

PAR; 1., à
Duâarçêta CD patafiola lateri BA:

. cric. ’ v
Angulus P :0 . A", alterne; proptcr * 39- il
., incidentem AC." e

A AnguJus QœbB. interne; proptq b :9. lé

incidentem BE. * .

fiEigo nnguli P ...l.. Q hoc cit-tordis.

sonnai-B. QFJD.7
l PARS-2,.«DüoangulîO-LSID 2Reêtîs. ç , C 8”!

A AtquiSœ A-f-B. Ecrpartcml.’

Ergo tres angulî A .1.- B F.)- 0 Il).
a Reâis.

COROLLARIUM I. J
Omnes. anguli unius trîaugttlî font

zqualcs tribus angulîs cuiufcunque Aalte-i ’
. .rius trianguli filnul fumtis; E: quandoi A x

duo (un: æquales duobns erîti a: tordus,
æqualis tertio.

’ O z D64



                                                                     

.108 - Evuîcn’tnts. , Ï

COROLLARIVUIMSII.

.In triangülo .Ifofcele re-
iétangulo angulli ad bafin fun:

I. .L fcmireâi.’ .Et quadratirdia-
fritter illius angulosbifariam

"I facat. w ’ - -
ï CCROLLAR’IUM m.

- .AnËulus. trianguli æqùila-
’ teti c una tcrtia duorum tec

&orum 5 ivcfll dus: terriez unius

rcëti. n V

v SCHoLIuM’
Ornais figura orcâilinca

dividitur in tor trianguler, .
  griot baba: lattera , demptis
, , nobus,’.ôcangulitriangulo-

rom commutant angulos fi--

guræ. ’

A

s. -4"u v DE



                                                                     

A Lllfilk Entrons. log
DEMONSIKAÎIÔ.’ ’

Kif; E. -

Infra quodlibct poiygonum en: gr:
pentagonum ABCDE , fumatur ali-
quad punâurrinl2 , ex quo ad fingulos
angulos ducantur refis: ;’ Se obtinebun-
tut rot triqua ula quotfigura haine: lote-
ra, adcoque ic quinquetrianguia.’ i

cum autem unumquodque triangulum
continent duos angulos reâos (pet 32. I.)
quinqua triangulaicontinebunt to angulos
tcâos ; a quibus fi demantur anguiiteâi
quatuorcitca F pofiti (15.1.) qui ad,figq«
nm non pertinent, remanebunt pro an.
guiis figuræ 6 angulî reâi. I L

Cum jam duo anguli réai contineanï
tut in uno triangulo . 4 cumin duabus se
g tribus triangulif. ’ ’ ’ Ci uni



                                                                     

u’o . Randonner
Und: ,concludimus ,pontzagonum

dividi poire in ttia’trianguiazh hoc cil in
tot triangula , quor figura habet lattera
domptîs duobus.. ’ L I

Quæ dom flratio ’verfalîs cil pro

omnibusvpo ygonisf; a: abolie roquen-
ti: cil: fandamentum. - ,

raterai .314. sil
Trianguii Il 3 3Angulireâî; z I4. 6] Jo

. 8 [-ù6l

7

a n mlTtianguii . IAnguli rçâi

Lateta ü 9;
7

n. (-14

V Coins hic en Senfus. figura Ex: er
’ 6 laterum, dividi potefi in 4 triangula;

a; illius angon cames vadont 8 ratios.

Pao-



                                                                     

L 1,37514 ’1’ a 1M fa. Ï tu

go: :if P no p 0’51 n aXXXlII.

l Reflet AC. BD qui: Mulet à Thon. -
il paginât:- AB. 0D ad ealdem par; a. ’
i tu eanjanguntjlla à ipfd agamie:

fienté Mallelaq p . . »
- s.

. DEMONSTRATIÔ.

buna mimer... AD, in Tri-
angulis BAD. ADC. 1’

Lotus A3 æ pet Priape?
fitionem.

, ê 0;) Ti Propœra :9. L)

il Par



                                                                     

1;: aQFiu on?! un: f
’ patafiolai-AB. CD.

LatuS- A111) i ADÛfi G 7*. ’

rxr
q A3 Y."’7- Eigloipci ..-..«.....t.

Latusl AC’ sin-"Bila" .
Angu us Q a) S. a coque

b 17- 1- 1’AC &BDparollclæ. A

Ït aquat-

4 ;iïi
3

i

I .- E
.

i Jj.

r1. I.l (* f n.-. l ç.i" .5 rune;Mx ,.k. J... .. (l ’ r- 1;
Â x. D D ’* t r

444444



                                                                     

L1 aux Partons. 1132
P ROPOS 1 rt-oXXXlV.

mon

Taralle. u"ilegrammi ,
ABC?)
flpwûahp

J [aimée and
- , guh aqua-

C ’ A D [id finît °,

1 I Manique a ,Tiametro [eeatar &Ifariarn. n i

DEMONSTRATIO.
In Trianguiis B AD. ADC. p v
Anguius a O 30 T proptet patafiolas a :94.

AB. CD. . A ;
Anguius a S 30 thopterparallelas

AC. BD.
Latus AD J) AD.
Ergo per 26. omnia funt ’æqualia 5 (c:

. .Latus AB æ CD.
Latus BD I) AC.

I Anguius B 30 C. . IAdeoclue pet 4. Trianguia BAD.r
ADC inter le font æqualia. .

i P PRO-x



                                                                     

114. h .Eucnrnrs

Peopos’t r10. XXXV.

fluor. Parallelogramma F D.
a? friper eaalem bafi CD (9* inter.

i eafdem parall’la: AB. C D confli-

me [uni aqualza.

123’113

-" GKÎ l h..--...---Ç. 2D

’ DEMONSTRATIO."

Tripes hic oceurrunt cafus , qui
tondent figurrs exhrbentur.

Ad Figurant I.
Lame AE on CD V’Latus EB sa CD i34’ L

’ v Ergo



                                                                     

L (insu Pu. lieus. in;
Ergo AEaaoEB. - un!

AConfiderentur jam duo trian-
gulaEAC. BED, in’quibusp» .

Lotus EAao 3E.
Anguius A æ BED proptcr
. parailclas AC. ED.

,. 1.3th AC æ ED pet 34.. I.

Triàng. 3E D Adde. b 4. L
Triang. ECD a) ECD

Paralleiogr. .EACD æ’Paraii.

BECD. . ’ * V
Ad Figuremll.

Latus AE :0 CD.l I
Latus FB on CD..34" i

.Ergo AE on F8)S

iFrgoTriadg. bEAC (r;

-FE FE. ’
’AFao on»,

Œarejam in Trianguiià F A C.

"BED. . A as . " P 2 . La- "

w



                                                                     

no Eucnmrs
Latus FAaoBE... g
Angulus Aao.BE-D. propret
, patafiolas AC. ED.

’Latus ACJOED. par 34.1.

°4-’- Ergo Triang. °FACÇ0BED.)A

* Trap. EFCD. 30 EFCD

Parailelog. pADL :0 Para". FD.

’Ad Figurant m.

Latus AE a) CD.). I
Litus en 3.00.34" i
Ergo AE en FB.)A

EF. EF.
AF un EB.

Quare iterum in. triangulis
FAC. BED.

si Lotus FA æ BE
Angulus A æ BED. . oh ,

’ ; paralleias AC. ED. r
Lotus AC apED. pet 34.1:

.Ergo



                                                                     

I mm. Prunus. 117
Ergo dTriang. FAC coTri. a 4;
. , ang’.BEDi r’ 4S

v Triang.FEGaoTri.
ang. FEG.

. Tropezium EACGonra»
, pezio BEGîD. A.
Triang.’ GCDp CCTl I l

Parallelogr. 2A7) :oParallel. E32). A.

- (L E. D. ii .

Pro-’



                                                                     

118 Euc’LIpIIa’

Factions 11:10 XXXVIj.
ïm’ Tarallelogramma 11E. H1) fie-

per æqualiâar bafiâu: CE. F ’D . à

inter eafdem parallelas dB. C ’D
ronflituta, inter [e fait: agonira.

a 14.3.*C

DEMONSTRATIOA
Ducanrur reâæ CH. E8, qu: orant

a 3.1. a æquales 8x paralleiæ. Hoc faâo crie.
i

Paralleiogr. CAB J) Parail EH.
Atqui Para". HD a) eiderriggJ.

Para": EH.

A
La; 1. Ergo b Pauli. AIE :0 Parail. HD.

l Q; E. D.6-

Pro. I



                                                                     

. a L1 un. Filtrage. n9- l
ÆROPpSITm XXXVII..

Triangala 140D. PUB filptr Theot.
(adent bafi C7) à inter raflera 7

t parallelas AB. CD. confiante ,1
[une inter je æqualia.

E r n
C D

,DEMOVNSTRATIIO. . ’
Duâis DE . paralleiaipfi ÇA: ut a: 2m

DE parallela CF , erît. b". 1:
Paralldogr. b EC J) Paraiielogr. BC. V ” A

AAtquî Para". EC femifiîs cit

. Trianguium ACD. * I
Et Parallelogr. BC lemiŒs ca 4’ ’

triangulum FCD. i

. . .p jAErgo ctriang. ACD à!) triang. FCD. c Â!- h ’ ’

(LE. D. r
t " l- ’ .1330-



                                                                     

ç . .
5120 EUCLmis

PROPOSITIO XXXYHL

3m: V Triangula MIKE. H F T fil-
v Fer æqualzlms bdfibu: CE. F D.

i5 inter eqfa’em parallelas eA’B.

CD conflitum , iman f: fin"

agada. I I ’

A. G l!

-N C E IF D-
DEMONSTRATIO.

Un. Ducatur aEG parallcla
ipfi"AC. a: DE ipfi PH.

un. Tum bParall. CG 3° Pa-
’ rall.’ EB.

At?



                                                                     

. i..IBERV’PR’IMIJ8; au

- 5’ Açqui dimidium ce

cfi: Triang. ACE. - I. ï .
  Et dimidium F3 6&[34’ ’ - . ’

Triang. HFD. ’

Ergo t trimé...  ACE. accu» 7;

triang’. HFD.     A



                                                                     

;132 : nEnCLGrsî

PROPOPSITHIO
Thëon c: ÎSi  tringlât A’BC. ŒBÉ

29’ fin: «équin, (a? laper çadem

lmfl ’30 ad enfilent partes
’c’onflimm: fila emmi gangue in-

trr «Idem pdrallelm. «Ho: ([1

AD en? parallela 136 k

DEMON’STRATIO. 

Si Adverfarîus bot negct. Sît AE I
parallcla ipfi BC : 85 produâa BD in
E, ducatur redît: BC. A

i a 37, Tùm Triang. a ABC il) EBC.
r Atqui Triang. ABC æ DBC par

propofitionem.

’ I Er-



                                                                     

.LIDBF-PBÇÏMUS. n;
Ergà Triang. bEBCnDBC. To. m i: l

I .tum 8c par; quad c tabfurdum un 9.
Et eadém demohfiratio obtînt: î’n o-

mnignus limais qu: poflùat duci fupra
’ AD. ’

Quare concludendumfifinullam li-
peam poflè duci fupra A D , que fitiP.

fi BC parallela. j  uod fi adverfarîus conændàtlîncæn

AF cire parallelam BC , éndem demeu-
Rrationis forma ipfum ad ablurdum de-
ducîmus; 8: prpbabimus bullai!) lincam

’ infra ADgpoflë duciqulz ipfi BC fit. .

parallela., , ï. ’
Ergo rlèâe bine corkludünus îpfam li:

ncam AD efl’e parafighmBCï

Q E. D.

QI); H a Pui-



                                                                     

7114. I. .EüCLIDlS

I .PROPOSITIO XL.
133°"ï SLtrimguld’ABÇ DEF fin:

agada , (y fiaper æquqlilms ba-
fibw BC. EF,  3:5 4d caldera
partes confiitum : 1114 "un: quo-
que intercalaient parallelas AD.:

BF.  ’ A -

DEMONSTRATIO.
l Si ADjuxta Adverfarîum non finn-

Wrallela BF ; fit AG fupra AD duâa,
îpfiBF parallcla : a: produôta BD in G ,

ducatur GF. . ’ ’  
Tum. cric "ring. ABC il) triangî

GIEF. " .
.Atquî idem triang. ABC Il tring

DEF, perpmp.

A 138.1.



                                                                     

’ L tain.- Pa unis. .12;

Ergo btriang. GEFJ) DEF. To- un),
mm à pars; quad CH: calnfurdum. le M 9,

Adcogue linea AG non cil platane]:
BF : .nec ullaquæ fupra AD’POHCI’ ducî.

Et eodem mode demonfiratur nec
AH nec ullarn aliam qu: infra AD poï-
fit duci, cire parallelamipfi BF.  

Ergo concludimus iterum ipfam lineam
ÀD eifc parallclam 11ng Q E. D.

Q3 . Pane?"



                                                                     

11:60:.
3 1 .

a ;7. l.

b 34.
V

1:6. EucL- inter
P’RbPOSITl o XLI.

v un. E F Si parallalogmmr
. ; mur» .AEODcommunal: fun

-*-- .triængula F (Æ
O D, bafin 0D baba:-
rit. (9’ in üfdkm parallelis AF.
0D fuerit: parnllelagramum a.

  rit duplum flingua.

DEMONSTRATIO.
Davis; AD erit triang. a ACD a) tri-

ang. FCD. V . IAtquî b parallclogr. AECD dt du-

plumqriang. ACD. t
Ergo etiam para". AECD en: duplum

triang.FCD. -  

SCHoL’IUM.
Imo etiam fi parallelogrammum

ABDC cum triangulo EFG arqua;
les bafes CD.’ FG; habuerît 8c iaiifdem

fuerît parallelis , parallelog. trianguli

d’uPlum erit. ’

A De-



                                                                     

. - . .L1 BER- Pnumùs. 1:7.
DEMOkNSTRATIO.

A. B .
F

”   ’ C D   F G H
Bach FK bareIIeIpCE, crin, -
’ Parallclog. AD au Para". KG. 36.1. u

Arqui Para".- KG cf: duplum Trian-
I guliEFG. par 34.. I.

’ Èrgo etîam Pauli. AD ejufdem trian-

guli duplum erit.   ’ .
Præterea fivTrianguli EFH cum Par-

allclogr. ’ A D inter eafdem- parallelas exi-

flentis , bafis PH fucrit duplex bafeos CD j
cri; triangulum EFH æ Parallegf. AD.

DEMONSTIRA’TIO’. I

Triang. EFG 1) triang. EHG (3.8.1.)
-Ergototum trianguham EFH cf! duplum
trianguli EFG: atqui modo demonfira- n
mm cl! elfe parallegr. AD duplum :qu-
dcm trianguli EFG.’ ,Ergo cri: para".

î ADÇD triang. EFG. . ’ Plut?  



                                                                     

128’ incuba
PROPOSITIO XLII.-

Thon n. A x Dm triangdhD; ABC «qui: paul-
’ lelogmmmum GC  ’ I confiture , habens  

- 1 E c dugulum qui"!  
*  «gala duo D.

CONSTRU CTIO.
I. -Divide abafîn. BÇ bifariam in E,

  8: duc reâram AE. ’
5 31-1. ’ z. Duc lingam AH parallclam BC.

. 3. Ex E duc reétam EG ut angulus
GEC fit æqualis  angulo data D.

4.. Age CH parallelam EG.
Dico GC ech parallelogummum

quæfitum.

DEMONS’TRATIO.
a 33,; A Triang. AEB LI) triang. AEC. l

Ergo triang. ABC CR duplum triang.

AEC -5 41.11 , AtquiPmll. GC bel! duglum ejufdem

triang, AEC. -

a 10.!.

I Ï. A; 6. Ergoxriang. ABC J) Parall. GC. c
ï Cam jam angulus GEC per- confitu-

&îdncm fit a) angulo datoD ; Patet fa-

fium elfe quod quæritnr.  

- . PRO



                                                                     

-LIBE,K’PR1M"us. 12.9

  G .P. a id P0 sfn o. ’XLHI;

. I dormi! parallelogmmmi AC ïeofi  
(02771747352114 ZAÇÀGC. fimtimcr

*fl’ flamba.

’DEMO-MTRATIOÏ.

’ * rîang. BAD a) Tri  
ang.BCD. l   ) 1:, " (Triang. BPGJf. GHD34* ° k
a) tri.BKG.JFGEM ’  

’ Remanet conçlemr AG æ A
’eomplï’GC. l Q. E. D- au):

R, 7   Pre».



                                                                     

.130 flâner. Ibrs; A
P.Ropos.1’r1 o XLIV,

À A a H 1 Ali tatam-1’ b.  .m .r’yrivæ h. "au": F44-
, V F ta triangule4Bc aquala

. parallcto- I
" V . L ’ N ..V A gamma"!CM applimie habens angulum aqualem 4n-
guio data D.

COINSkTR UCTIO.
.42. x. 1. Conflitueapamllclogramknum CG

x7 æquale triangle-813C , 8c habens angu-
lum GEC Œ’angulo D. "

53- 1- z. ,Produc b BCinK, ut CK En!)
datæ F. I .I :31. I. 3. Age K1 parallèlam c CH, quæ

- produâæ AH 0Ccurrat in I. »
4. Ex I par C ducatur 1C .. quæ pre-  

duâæ GE- occurratin L.
    5 Ducatur  LM .parallela BK,w qua:
produâæ 1K çccurrat in M. I .
. 6. Deniquc prgducnturHCîn N.

Dico CM me parallelogrammum-

  quæfitum, j

,1 Dé-* a



                                                                     

L 1 BER P161 M us. .131

.’D.EMON’S.TRA.T10-

T rîahg. ABC 1D. complçmentoGC.

par Conltr. * . " v  Compl; CM a .30 eidem cqmpl. GC, I43- 1-

l

13ng tiiang. ABC b Il) ’c’ompl. CM. PM- ’-

- Angulum amem CNM efl’c 30 angulo

date D fic demonflratur. P  
- I Ang. CN-VÎCIJO HCK. proptërpa. "9-1. f

ranchs CK. NM. U" -I ”, -’
’ Ang. KHCK 30 c GEÇ... propfer pa- D

0

manages. tu x 1Ang: (SEC æ D.k.per* cènflru-
&ioncm. r m ’. wu.

Ergoang. CNM à) D. d * land;
Cam. jam clanique latus CK faâum

fit æqpalelineæ datæ F , pater parnllelo- l
grammum CM quæfito fatisfacerc. ’

R z Pro-



                                                                     

.132 * Ë’.«E1ÙCL.ID 1 a.

VÀPROVPOS’I .1"14oV4XLV.

1505.13. I’ ’DdtoÊeEîz’limo- AD gêna]:

parèflelogm-mmum ET confit; D

a tutie habens angulum. æQuaIem
D t angulo data F.  

7 ’CONSTRUCDTIO. -.

’ -- ; 1.x Duâa CB dividatur
reâilincum in triangula. D

L un.) 2. Fiat. a parallelogramn
mum El go triangulo BCD,
habens angulqm H go data F.

’ v I D (- 3. SUD



                                                                     

--’Lrnnn. PRIMus. 133-
v 3. Supra latùsGI maclai-544.:
rallclogram’mùm GD go tris
’angulo ABC , habens. angu-  
Ium (31D a) ipfi H.   

’  , Dicoqùæfito fatisfaâum - D
efÎc. ,’

DEmbNSTRATIO.
jParailelogr. EI æ D ’

  triang. BCD. aParallclogr. GD a? Fer C011 -

triang, ABC, l J. .
. A .Ergo Para". œReâilineo .-

. DL  -
v D

AD."* .
g. E. E,

l

Ï?- R’s 15.05..



                                                                     

134. EUCLIDIS’ w I

PROPOS-Imo. XLVI.
1:91» 14,. Sapa dam 74’574 AfBfiüddîd-D

mm AB DÇ-a’cfcrz’bzre.

cr- DV

. v L, 3D D
D DCONS’TRUCTIO.

1. Ah extrem’itatibus A 86

. DE erigc duas perpendiculares
m, 1. 3 AC- BD. qua: fin: æqualcs

- AB.; .z. DlIC;1tufrcâàCD.
Dico ABCD cire qua-

dratum quæficum. ,

DEMONSTRATIO.
Pro lateribus;

m. I. Latus ACaao BD, quia u-



                                                                     

LIN-.3. PRIMES.  135
trümquc. c9: æ eidcm AB.

Latus’ AC eflD parallèlum k
’b BD , proptcr angulos réâtes. 5’34- .

’ A. B. l .- ’
Ergp C AB 84 CD (un: pa- en].

ranche 8: æqùales , adeoque
.omn’ia latéral æqualia cidcm, ,
AB,.inter (a fun: æqualia 8cv D D

parallcla.- D   D
’- 4. r ,D Pro angulis. d
Id’parallelogrammoAD an-y .

guli A.B. (uncrcéti. Ergo:d c7 4344 4
tiam o’ppofici. D. C funçrç’éti.

Etgo ABDC CR qua’dratum. v

L " 5D,-
r ,

. D Prof



                                                                     

136 v EùCLNIÔJ’S

PROPOSITIO IXLVII,

à.» In omni triangule refiangula
73’ BAC quadratum 142m: B0,

U quoa’reflo angula opponitur, a-
" (lamie cf! 4140614: fimul reliquo- .

mm [me m 3A. A5 gua-  

01mm. ’

j * A fDEMONSTRATÎOZ
* En! AIdùétàvAL parallclahte-

’"xri’BE. lateris BC quadrant-n

D D ’ dlYldlt  



                                                                     

LIBER Pkfiuus. 337
vdividit in duo parallalogramma .: 1
BL. K0: . ’ ’ l

Si jamfiemonflratum ficParal- D
lelogr. [6D cm: :0 quadrato AI,
.uc &parallclogr. Bi. cficœquay
(irato JE, parait: res eritf D

Pro Primo.

marque rcâus.
Duâis AD.BI 0g. BCDœ ACI.quîa

AÇng.ACB. æ ACE.

* " Ang; ACDào 130.. "D

Ergo in triangulis ACD. BCI.’

Latus AC 30 CI. - quia fun: lama oo-
Latus CD ao BC. rundein quadratorum.

Ang. ACD J) BCI. .. . .

t-Ergo aTrîyaxig. ACD triang. BCI. L N ’ 14- I-

-cAtquîparaflelogr.KD e fQuîa fun: * l
1 duplum triang. ACD. in îîfdem b0 :41. 1;

.Et parallelegnAlduplum fibus a: pa-

1L triang. B ÇI. tandis. -
Ë ’ - "à A DD S . Ergo ’

EH A D



                                                                     

’138 Eucmms.
t . Ex o b para". KD æ parai]. (du qua.

bu a! g dratp AI. z
Pro Secundo.

ndaisAE. CF. (hg. c135 æ ABF.
quia uterqùe reâus.

A Ang. ABC. ABC.

Ang. ARE. a) CBF.

Quart: in triangulîs ARE. CBF.

Latus AB J) BEN Utpote Item cornu-
Latus BE 1D CBJdém quadratorum.
Ang. ARE a) ÇBF.

14,1, Ergo Tfiang. ARE il) Triang.’
* ÇBF.

A eAtqui parallclogr. BI. efi Qui: (un:
I un. ;. duplumtriang. ABE. in iildczn

. .Et parallelogr. AF duplum bafibus 8:
. triang. CBF. .   Parallclis.

È fgo



                                                                     

L; 51m Pin. IMus. 13,9

quadrato AF.
Atqui antes parall KD’ æ qua

Ergo para". BL para". (du ç f M6;. )A

dater AI.

Ergo ’Quadratum ,BD æ dupbus qua-
 ’dratis. A-F. AI.

- CL E. 1?. *

sz’DD’H Suc-



                                                                     

c140 . EuCLIDIsv ;
Succînâîor amen) 85 clarior efi Clarif-

fimî Sturmîiçdemonflratîo, quam in in:

Mathefi enqcleata, pàg. 30. hoc mde

proponît.- I

Faâîs facîendis , que: appofita Figuia

mOnflrar. M ’L": FDCG duplum efi Ali 1
4 ACD.

’ Atquî Ü AHIC etiam en: du)

plum Ali ACD.

I Ergo a FDCG æ [Il Al-HC.

41. I.

I

Eodem mède. .
[Il FEBG duplum cfl Ali AEB.
Atqui El ABLK ctiam CR duplun)4t. I.

’ - Erg.



                                                                     

LIBER. Pa tuas, ou
Ergo CI. FEBG I) CIABLKÀACId
Supra efl :2 FDCG Jo a AHICJ la

u’ 1 . . . Do Eritquc D4 EDCB 30 Ü ABLK,..l..

DAHIC. u (L [12: D. , D D
Nana quad latbs BE occurratlatcrî LK

8L latus BD contïnuato lateri IH fic parer,
figuidep] omnes anguli O , ut 8: P mani-
feflo æquales fun: , quia ubique O 4.1)
confiiruunt unum reflum. . ,

Adeoque Alun) ABC revolutum circa
centrum Bicongruet cum triangule BLE;
revolutum autem circa centrum C, con-
gruetcum triangule CID.

SCHOLIUMKDI.
Pulcherrîniutu hoc mangé; Énuen-

tum infigne pet totam. Mathcfin Dell: k
Theorema , 8: non paucautiliflîma [up-
peditat Problemata, quorum cum alia
apud Clavium 8: alios Aurores abun-’

14.!

danti fatis copié videti poflinç’, nos tria DD

tamtam afferemus.

S 3 PRO"; I



                                                                     

14.z l EDCLIDIS
PROBDLE’MA I,

F»

.Datis
quodli-
bat lincis
K L. M.
N. O. in-
venirc I
Quadra-
tum
quod o-
mmum
lincarum
quadratis

, Dfimul
fumtis fit
æquale.

x

Conflruâîoôz Demonflratîo.

y 1. Duas lineas K &L, jungein an-
gu-



                                                                     

LIBER PDkllMus. 14.3
gulo’reâo ABC , en": duââ reââ AC:

uACœacisK. &L. ï
. z. FaEtâCDao M perpèndiculari ad
CA, crit a ADaocltis. K.L.M.

3. Ad AD fiat perpendicularis TE
æ N . critque CI 4E Jo Bris K. L.

M. N. . ’ l r4.. Ipfi JE fiat perpendicularis EF
au O . critquçu Al? æ mis. K; L. M.
N. O.

’ I (hm: omnia fequuntur ex hac prop.’
4.7. cum quatuor if’ta triangula ABC.
ACD. AoDE. JEP. pet conflruého- V
ncm (in: raflangula. u

D - Pro-



                                                                     

I44- EUchnIsb - D

Paonngm... Il,

a... duabus nuais iiiæguaxibus,

. K. L. invcnirc quadbratium ,.quo
a (a inviccm quadraça ab .Âijlià fada

difïerunt. z
CONSTRUCTIO.

1. Fac reâam DE duplam da-
tæ majorlis K.

2. Super illa dcfcribc Scmicir-
V culum DEB.

3. Fiat ipfi DB perpendiculaf
V l ris 8C :1) data: L.

hlm. pagallela BD.
4.. Ducatur CE ad. Sèmicircu-

j. Ex



                                                                     

Luza’ PRIMus. H43
’ 5’. Ex punâo E demittatur

perpendicularis EF; ’ D
Tom dico a AF cm: diEe.

rentiam Dtorum 8c L. Il -

DÉMONS’IÎRATIOn.’

Du&a ’AE cric triangulum
AEF par conflruâionem matan-
gulum; adcoque per 4.7.1.

a AE Jo a EF 4- :1 Æ?
ArquiD AH, :0 13K. Per conf
Etc] EFœmE.’ finla-

Ergo p K fuperat .DL peut] AF.
adcoque a AFcfl: dificrçntia arc: ’

mm, K 8c] L." D ’



                                                                     

.1445 . EuuLîlni-s; ’ .3

bpkouiE-MAJIII’.’

Cognitisftrianguli rufian.
guli A736 duobus lateribus,

. invcnbirctcrtium. n
PRAXIS.” b

.13 C
  Sint. cognita duo lama

"13;. B6 4. (figiatriàngulum
w d’1: reflangulum : duo qua-

. data-A? 6: 736: feu 98:16
addàntur inunam fummam:

’ l 85



                                                                     

- L1;an harkas. 14.7
a: obtinebitun-zg’: pro duo-J
bus gris d’3. BC. hoc CR pro

taro .46: çuius radix ydabic
latus quæfitum AC. -
, Similitcr cognita fiat la?
teraAÇçôcBM: mm 30:0 .
vif à; fiiblato ûto BC.. 16, ’

rcfiabi-t pro Dto A? 9. cujus
radix cxbibcbi: latus- guæfi-

tum AB. . 1 D v

T.-



                                                                     

. 34.8 l. EluçlLrors- g

SCHODLIUM gr.

u E DrD , D D D D’v 7’

l . KD Pif.
fifi? 1’ M Nu 9.6D

L ü à»

.3 fifi: DD ’ DSi triangulum reâangulum fit

fimul Ifofceles, facillimc propo-
fitionis veritas demonfirabitur
huncin modum. D

PRÆPARATIOp
r. Superlateribus AB. AC. fiant Cita

AF. AG.
2.. Ducantur re&æ CD. DE. EB.

Dico BCDE elfe Dtum a BC., 8:
æ Gris AF. AG. D , l

DEMONSTRATIO. U.
P A x s r.

Fer 5 z. I.-illufque Corail. z. trcs anguD-D

. D * . j li
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li adB fc. ABC.. ARE. EBF. ut &tres

D ad C (cil. ACB. AÇD. DCG : præterea
duo ad E [a AEB. FEB, uty& ad D i
dquDC..GDC; fun: femireôti: un;
de jam facile deducîtur angulos AED.
ADE criam elfe femireélos fladeoquc
quatuor aDngulog quadrilateri B cire
rcâos : quarre latera oppofita fun: paralla-

la: fc.BC.ED&EB.DC. . ’
Arqui BC ao CD (6.1.),quiatriang.

D BCD Dci’c raflangulum in C- ’D& habet duos q

angulos fupra Bafin BD æquales’: unde.

ctîamBE I) En. -
Ergo quatuor latera BC. CD. DE.

EB fun: æqualia : adcoque BCDE Dtum

IaterisBC. * .ÜPARS 11..

Sex triangula K; L. M.N. O. P." ha-
bent ruas bafcs inter fr. æquales, (quia

Dfunc lutera Cui) 8c duos angulos (upra ba- .
fin, quia omnes fun: femireâi. 4 D

ErgoIper 26.1. trianguler omnia inter
-fe fun: æqualîa. D ’ 4 g
’ Adeoque 4trjangula K. M. L. N ælia

4triangulîs. P. M. N. O. . v
Hoc cit Brada. BCDE î!) [jus AF.,

AQ. (LE. ,1). A V



                                                                     

150 EÜCLIIIJIDDS"
, Cuihdcmonuraricsnràuàm ne, me-

VltCt adjungr-m 113.1 D

Defcriptis quàdratis’dF. AG.
BE ,’ producantur latex-a FB. GC.
quæ neccfiârio debere cadcrc in E
8: D facile probari potefl: ., ut BE
C1) (in: Diamctri. quæ îpfum
quadratum’ 8c fingulos illiusangu-

los bifariam recuit. . . . .
Undcjamnuno negotio deda-

citur lineas BK. CK. fDK.EK et!
[c inter fc &,lateribus AB. AC. g

. i ’ ’ æqua-



                                                                     

L135; Prunus. 15-1;
æquachs ,pgdleolquc trianguli ËZ)BC

cum me CI intèr eafdcm par-allo.
mus; GDexiflcntis, bafis 90 ,D .
dupla efl’tPara’llelogrammi bafcos D

6’63 ergo par Scholium pro. 4.1. I.
Trizng 11130 a) Dto AC. D »
.. Dcindc Dtriàngulum . ŒEC a;

triang. QDBCa 134J. BD D
l Et Triangl TBCœDto .46. D

’ Erratum DD HG æDto ÂF...ÎD

Ergo Triang. DE C 30 mt’ofng.

:5 mare fèqùirur duo Triahgulàrï

93C. QECfimul fumtaD, hoc en:
[3mm BÛDE erre :016: quadratis
duobuderflGfimul fu’mtis. ’ .
- Cæterumïexïhac eadem demon-

[iranienisîfo’rrùa , fcqucns hauDd

melcgans deducimus ’v

. DÎvheorema. D W
In Triaugulo Ifofccle rc&an-D D

gulo ABC, .quadratum Hypotcg
nuvfæ BÇ quadruplum CR triangu-
licjuldem propofiti ABC. D

t ’ ’ c-



                                                                     

152 Eucubtsü ’
*’D EMONSTRA’TËO; 1-,

r Ex fuperiori demonfiratione
patet fingulos Dti BE angulos bi-
feâos 6m28: lineasBK, C K: ÎDK
E K .laterjbus AB. À C. * æqualèsî

Undcjam fequitur quatuor trian-
gulà BKC.CKE. EKD. TKB.
8c inter le 8C trianguld B110 cm:
æquiangula , 8c æquilaçera: adeo-

que æqualia. ’ i .
Cugn autem qu’atuor iltah trian’ 

gui: éonfiituant- arum": BCDE :
page: illud ptum quadmplum et?
f8 Triàn’guli ABC: A   Div

  Q1532 demonfiratio ’ præcedcn-

ris Thcorcmatis, mm mihiocca-
fionem præberet inquircndi, quo-v

, .modo Dtum hypotenufæj trianguli.
rc&anguli.inæqualium latcrum fc
haberet ad ipfum Tri’zingulum .
feque-ns. fch fiatim prodebacf

  JTheorèmà Il:  

h In qublibctcunque Triangule

  I ’ I Re: .



                                                                     

.-n

Liàmx PLIMUS. 1;;
Reétàngulo-inæqualium laterdm , f
quadratum Hyporenufæ triangny

’ hlm propofitum qu’ater fumtùm,
fuperat me quod fit a difi’erentia
reliquorum latcrum :’ feu quad
idem et! 5 arum Hypotcnu-
fæ cf: fiole triangulo propqfito
quater fumpto una cum modifiè-
rentiæreliquorum laterum.

Demonflraçioncm vide pagina

lèguente. -



                                                                     

J154. .EUcrflpls  . I
DEMÔNSTRATI’O.

J

au

  Il Super trianguli reflanguli ABC
laterib’us cohfiruantpr ou   AF.

ÂG. BE. V V ’
Deinde producantur latera FB

GC: tum ex angulis E &îDdu-
cantur EKparallela FB , 8c ŒN
parallela GC: ifiæ lineæ ita fein-

 terfccabunc, ut conflifuant qua.
tuor triangulaBLC. CKE. E N7)



                                                                     

Lina PRIMUS. 155
TMB, se in illorum media qua-
dratum KLMN. .4 « . r

Quibùs conflruëtis "vcl levi-
tcr- in præcedçntibusv exercita-i
tus facile omneâi angulos O , ut
r85 omn’çs T inter (è noies elfe ’

’ perfpiciçt, - ,
"Unde fequitur- par 26, 1.x

quinque ifla Triangula ÉIÏC in,’

ter fc- æqualia ; 8; habere la-
ter; æqualia- lateribus z fc. BM.
ŒN. EK. CL :[ut etiam AC. .CK.
EN. 9M. BL. * ’ - ’

(hure fi aufcraturBLa BM: i
fTMaÎDNï ENabEK: &CK
a CL . remancbunti KL. LM
NK inter (630188 , quæ faut
diEcrcntiæ laœrum-ÀB. 4C. r.

Chia autçm if’ræ æquales lineæ 
ad angulos réâtes funtjunétæ, Ut w
facile ex 2’6. I. pater, fcquitur qua-
drilatcrum KLMN chcguadra- .
mm diflercntiæ laterum ÀB; 11C.

Cam ergo quatuor triangula
8111H), ÎDNE. CLB. cum

’ .r , V z Cm



                                                                     

156 Eucnlms
taro KLMN conflituant forum.

BÛDÆ; quOd fit ab hypotcnufa
BC: pxcbit’r abundc propofiri
inoflri Thcorcmatis veritas. .

Vix autcm pomma quin hic af-
feram plus quàm elcganrcrn Clan
riflixhi Chriftophon Sturmii de-

7 monflrationcm præfcntis prop.
4.7» quam ex hac figurai alio ac
diverfo a nobis çx fundamento,
confiruââ ,i nobis fupgcditçt.
in calcule Alcgebraico propoli-

i cum: quæ tamcn ab iis, qui val
fi 4a liminc Analyfin fpeciofam fa-

lutavcrunt ," intelligi potePt. A.
- Illa autcm ira le habct. Trian-

guli ReêfanguliÀBC. latu’s BC
feu hypotcuufa dicatur a :’ AC
vocetur à. dB c. (Arca Trian-
guli ABC en: î. 6:. àdeoque qua-

. tuor triangula facicnt 2 be: Dcindc
difiicrcntia ilatcrum EB. AC cri;
0-6; ejufquc arum rc-zéc 4- 66:
quad priori arcæ quatuor’ltrian-
gulorumradditum farcit au 4.66.

. , ’ quæ



                                                                     

L-IBER Pin-Mus” 157
quæ fumma cit Jolis me a; faÇro
ab hypotenulâ.

Cum autem .ifia fumma exhi- .«
beau duo au laterum AB. AC.
fequitur eciamæduo fila ara cire.
ælia me BC. -

’ ’ .i QÇEc Do l.



                                                                     

158, l Eucmnrs’

l U I *i. Çærerum mutins huius pron
pofirionis aliam, a præcedenrc gr;-
neralem demonfirationcm hoc
Imodo damus. I i

Triangulum refiangulum da-
itum fit ’ABC; larerum *AB. AC.

- quadrara finr AD.AL: 8c larcris .
BC quadrarum EH: 151m fière:

«- ad oculum quadrarum’BH a re-

çium AIHC. Si jam. produôta

’liquisquadraris AD,AL, aÈfcip- i
dere rriangulum. AFB, 8: vapes *

DE
l



                                                                     

Liner; Pnimus. .. fig!
DE in G , a; duÇtæNR pet F .
parallela BM 8c GÂ parallela
E A , demonfirarur effe’ rriangu- .-

lumi v X :0 Y. ’
’ S au T.Paralle’logr. P a) Q. r .

Triangulum GFR 30 IHM’.’

Certi cire poterimus de pro- i
pofirionis verirareq e " ’

lD’ÈMONSTRÀTIO-

à Gederalirer norandum facile
punie, ex præcedenribus demon-
Rani omnes gugulosll) ur 8;

. omnes R elfe inter Te æquales:

immeœn.
Duo triangula X 8c" Y habent.

duos augulos 08: Rurôzlarera n
BC.CH æqualia: Ergo (26.1.)
ipfa triangula (un: æqualia. ’

r. k V,
iSe-I



                                                                     

160 - kEuCLI’D 1s.

Secundum S no T.
Duorriangula S 8: T, barbent

duos angulos O 8c R , 8c ur 8: la-
rera NF.’ GK .æqualia’: -Ergo
(16.1.) ipfa rriangula funræquae
lia. Et larus BF 30 G1. quibus

I ab æqualibus 3G . GH ablatis . re-
marier FG Jo 1H.

Terrium P au Q.
Quia funt ricomplemenra paraL

lelogrammi DK. (43. 1.- ’

(marnai Triang. GFR æ IHM.
V Duo triangula 6ER &IHM.

I

[labeur duos angulos O 8: R. ur-
& larera FG..Il-I æqualia. Ergo u

" (26.1.)ipfarriangula funt inter-[c
æqualia.

Ex quibus parer iateris BC
quàdrarum BH in fe compte--
hendcre duorum r reliquorum la-
terum, AB. AC quadrara AD.
AI. Ergo quadrarum BH eriam

Peï.

1



                                                                     

Liban Prunus: ’ 16g
  per Axioma 1;. duobus quadra;
h ris AD. AI. æquale cit

(1.0. E.

Œod aurem BG concurrar
cum DE in punâoG, 6c CH
cum. ML in H, fupra demon-x
firarumiei’r. i ..

A



                                                                     

i 161: linguale
un: DEMQNsTRA’rIQ- ’À



                                                                     

I. 1 unit-Pu": Mus

Trianguii reâanguli ABC , Iaterum
r quadrataiiur AD. AK. BT. demonflran-

dum efirhoc terrium 13T efTe Die duabus

reliquis. - iFiat AX æ dAE, erir friper AXifa-
&um quadrarum AF 30 AD. Produca- -
tur Kif] in G ut fit HG J) XF Ducarur
A6; 8; pet I ducarnr MIN parniiela AH
8c tandemagatur EG. Eritque HE pa-
ralielogrammum , cujus compl’ementa
ELIHÇfunràequaIia: fi utrimque addu-
rur commune paralidogrammum MX.
exit quadrarÎum AF hoc CR A1) J) Pa-

ralieg. MH: iErgororum paraîieiogr: MK elfe à:- ,
qualeduobus quadratis; A D. AK.

Deifldefiimarur CL æ CM , 8: CR
æ CK; 8: perfcfro parailcl.LR (quad
erir 32) ipfiM’K) prodncantur L0 ô: ,TQ
ut fib’i occurranr in P, mm ducatur Dia-
gonalis C5 , quæ produétâ cadet in P.
(ut mox demonfirabirur.) IHifce fiais in
parallelogrr LT duo Complcmenta L5.
5T erunr (4.3.1.) interfe æqtmliazi qui. ’
bus fi addatur commune paralieiogr. 13R.
erir parullelogr. LR (hoc efi duo (Madra-
ta AD. AK) æ quadruro un; ’

’ X2 ’ YÜL
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LI un Pa IJMuSÂ, 165q

Ultima Demonflrarîo.

Intra lateris BC. quadrarum BR , fit
D CH æ lareris AC Dm Y: Quo mûre
BR ’fublato remanebunr duo parallelo-
grammzr B0. OK. feu faâo parallelogr. 4
OS æ 0K , remanebirrorum Farando-
grammum ET , Quod’ fi. demonfirarur ’

cire :0 DroX , peraân res erir. .
Quare fumra BE I) BA , conflruarur

Drum BG æ [ne X. Tum produâis la-
teribus EG. ST , ut concurram in N; ex
B per- L ducatur BLN; quæ etiam cadet, *
in idem punâum, N.

Tum in parallelogrammo BN com:
pimenta EL. LS erunr æqualia 8c fi ab
titi-arque parte addas commune BL. cric
parallelogr. BT (hoc CE: B0 d- OK)

au Dro BG feu X. .Unde jam parer duo [Ira X8: Y en":

çquàlig Dru BR. i i u

- Q3111."



                                                                     

ï66 VEMCLIDIsi
Quod aîtem Diamerer BL produâa

cadar in punâum N , ubi lutera EG a
ST produâaconcurrunr, fic probarur.

J’B’ J) E
0

ÎÏQ;ââiiva



                                                                     

H LÏBER’ Pr. r-Mus. 167

. Simon cadar in N, tum juxra adver-

hrium cadar. I g dVe! (uPra N in X, ut 8X fit linea

tafia. i ’ ’V01 infrdN in Y , ut BY firrefra. i

In X (upra N. r
Anguius 0.30 (Li.
Angulus..0 :0 PJ”9iI’

Ergo P (Lemming interne con-
rra f 16. I.

Quæ demonfiratio obriner in omnibus ’

3
punétis fripai N firis.

. In ,Y infra N.
Anguius O au» Q.
Angulus O æ T.izz°L

Ergo Q æ T. irerum externus i111
terno contra 16. I. , ’ i -

Eademque demonflrario locum. haber
in omnibus punâis infra N pofitisr- .- . a
* ’Ergo cumlinCaBL produâa non poi-

fir cadere fupra nec etiam infra N neccffa-
rio cadet in i Pfum puniEtmn N.

P393:



                                                                     

168’ ’ Eucmms *

Theox. .34. a V D ’ si quadrant» AI: une
Iriangulilaten CB dcfiri-
prum fittquxle duabus reli-
qunrum lamant Cd. dB
quadralis : angulus CAB,

c X n’qutm reliquarflàlafitemton-
1 nuent, "au: cm.

DEMONSTRArT’IO.
a n. I. Ex A ipfi AB (a) excireturpcrpendicularis AD

æ AC. 8c ducaux-refit: DE. t .
’ Q Tum in Trisngulo DAB crir.

.543, L Quadr. DA (hoc e1Ï«AC)--;-quadr. AB (b) æ

quadr. DB. v- vitqui quadr. AC -i-- quadr- AB etiam cit
:1) quadr.LJB per Prop.

ç A&I Ergo (c) quaanB æ quadrÏ CE.
I - ’ Adeoquehrus DE Il) luter-i C13. c

Quarc in Trianguiis ADB , AhB.
Lotus AD il) AC perconi’rruétionem.
Larus D8 ID CE. -
Larus A8 commune.

l g. L sErgo (d) miam omnes anguli funr; æqualcs

* adeoque -Ang. DAB æ CAB.-
.ArquiDABelr reâus. ..

W Ergo CABeriam reétuserir. ’ Q. D. E."

FINIS LlB-RI PRIMI. 1

* . En.

PROPOSITI o XLVIIÏ.l



                                                                     

EUCLIDIS:
. E LEMENTORUM

VLIBERXS’ECUNDUS.

3 ’N primo libro infiiruta trianguÀ

110mm rum quoad angulos tum
quoad larera varia compararione .
8: parallelogrammum non iuna 8c
inter (e &icum ’rriangulis collatio-

’ ne, in hoc Jibro fecundo aggre-
dirur Euclides linearurn ad libi-
num feûarum parallelogramma
Reüabgula 8c Quadrara; docen-
do "quamodo fe habeanr Paralielo- ’
grammageérangula quæ fiunr a
parribus’alicujus lineæ tum inter
fe cum relata ad Quidam rotins
lineæ: lieur ex ipfis propofirioni-
bus porro manifeüumœvader.

. Cam aurem hujus libripropo-
firiones; licer numero non adeo
mulræ . tales finr. ut fuadifiîcul-
tare ryroinum progreflui haud exi-
guam fæpe inji’cianr moram . nos

Ï Y deumz



                                                                     

176 EueLIDI-s. ,
oleum 8: operam non perdidifië
exifiimabimus. fiillarum demon- ’
flratiOnes ira ordinemus , urqui-
liber illas arrenta perlegens flu-
dio, il’lifque primum librum be-
ne perceprum rire applicans’.
nîaximam diflicuirarem penirus
difparere comperiar.

Cærcrum ne occurrcnresigno-
ta: voces demonfirarionum dab-
rumpanricurfum , hiç ut 8: in pri-
inohbro faâum eût; Definirio-
ries præmirrunrur terminai-nm ad:
ihibendorum toilenrcsdubiam fi--
gnificari’onem.



                                                                     

LIBER SzeuNnus. i171
.DEFINITION ES. -

n I I. .iTarallelogmmmum raflangu-
[am ÂBCŒ gominai dicimr flué
duabus rrflzy ÇA. AB. refizzm
angulum ficamprelyerzdmzièus. . h

A - l, Il
Antea vidimus genérarionem alimjus

fuperficiei. quæ in memoriam revocaral
arallelogram mi refranguii formarionem

inrelieâuredderfaciliorem. A U I
Reâèlineæ AB perpendiculariterin-

fifiar linea ÇA, quæ concîpiarur ferri
fupralineam AB, uripfi femper manear
Perpendicularis; cum iflalinea CA per-
venerir ad punâunv B : tutu extremum
prinâum’ C defcripram relinquer lineam

CD æqualem ipfi AB 3 & cum linea BD
fit quafi eadem cum linea AC ex punéro

il I - Y a i



                                                                     

,172 v. EuCLrDrs
A delara in punâum B, erir linea BD
etiam æqualisîpfi AB. V, i

[Inde pater ad inveniendam totaux
quantitatem feu aream alicujus parafie-
logrammî requiri ranrum noramlOngiru-
dinem duorumlarerum angulum reêtum
i continenitium. i

i

. Q D a .F

a

R

4-8-2
133

4&1 2.5 4;.B

C505455

Quod ut adhuc darius evadar , ficur’
8: aràiflimam inter linearuni in feinvî-
cem duaum 8: numerorum multiplica-
tionem elfe afliuirarem , ponamus lineam
CA divifam elfe in quatuor partes æqu-
les CP. PX. X0. 0A. fimilirer’lineam

i , A3



                                                                     

».1LIIB*ER SncuNDus. 173
AB in quinque partes, quæ prioribus *
squales finr. Si jam linea CA. lupcr AB
mon perüeneriradlocum .1 qunâum
C. defcriprum ex-hibebir lineam CQ
punétum P, lineam PR: X, lineani
X3. O, lineam 0T; adeoque unico
ilio moru faé’ra erunr quatuor illa minora

quadrara CR. PS. ’XT. O x. quor nim.
linea CA partes lmbet: li enim ex plu-
ribus confluer partibus , etiam plura
confiirura client quadrara. .

Facile aurem intelligimus illud idem
elle ac fi numerus 4 ducarur feu multipli-

cerur pet i feu unitarem. Il
Similiter fi linea Q1 (quæ eadem jam

concipienda el’r cum AC) fecundo motu
pervenerir ad punâum 2,, eodem mode
quaruor’alia quadrata efiicienrur quæ ,
prioribus addira fimul 8 dabunr: id quod
irerum idem ’efl, ne fi numerus 4 bis ’
multiplicerur pet 1 feu femel par 2.

Non aliter li linea AC perger moverï g’

terrius motus quatuor alia prioribus adji-
cier quadrara; quatuor alia quarrus; do-
nec’ tandem quinrus ultima quatuor ad-
jungendo quadrara rotum parallelogram-
mon: refiapgulum perficiar complear:
quæ omni; quadrara fibi invrcem addita a

Y 3 zo ex v-

un



                                                                     

174. -Euci.Inls
20 exhibebunt; quod rurfus idem clin li
numerus 4. quinquies per uni tarem leu fe-
mel per 5 multiplieams client; quæ ope-
ratio limiliter eundem producir nume-

rum zo. tCærerum norandum ePr in fequen-
tibus ad multiplicandum vlineam A8
perlinenm CD , feu ad ducendamli-
neam ABin lineam CD: velrandem ad
defignandum reérangulum comprehen-
fumI fub lareribus AB , ’CD me femper
feriprurumE’jJ AB. CD.

N Unde jam exiliimo manifeflam faris
elfe rarionem 0b quam ad inveniendam
alicujus feu omnium parallelogrammo-
rum reCÏangulorum aream folummodo
duomm laterum ’reâum tangulum com-
Prebendenrium requirarur notitia.

Hinc porroapparer , quomodo cogni-
ta area parallelogrammi reâanguli , 8:
alterutro larerum alterum inveniri pollir
latus; dividendo fcilicer daram aream pet
larlis’ cognitnm :Iid quod in parallelo-
grammo ABCD clare parer, quad 20
quadrara continer; qui numerus fi divida-
rua per4 feu cognirum lotus CA. acquire-
mus 5 prolatere AB. 85 vicillim li zo di-
vidatur per 5 feulatus notum AB , inve;
nierur 4 pro altero latere AC. -

No-



                                                                     

.,Lnsrm Secuunus. 17-5

N o T IA.
Primo. Parallelogrammumdicitur re- ,

&jngulum quod haber unum angulum
reâum. Nam fiunus cit redus, a erunr a :9 a;

8c reliquireâi. 7 34’ 1.
secundo. LParallelogrammumv CR vel

oblongum velquadrarum. I
Oblongium ell quod Iatera. contigua

barber inæqualia, five quod continetur
fub duabus mais inæqualibus; illucl au-
rem nos in .fequentibus femper expri-
memus hoc ligne L27; adeoque ex: gr:
C3 AC, femper lignificabir parallelo-
grammum reâangulum AC.

(Eadrarum cit , quod fub duabus re- i
&is . æqualibus continerur : illud eriam
exprimemus tali figno Ç] ut D CD 5
femper deuoter cadmium CD.

Tertio. In fequentibus nemine roi
&anguli Euclides femper intelligir’pao
rallelogrammum reâangulum.

Quarto. Geometræ omne parallelo.
grammum exprimunr, duas tanrum no.
minauda literasyper diametrum oppq: v
tas: ut ad defignandum parallelogra 1
mum appofirum adhibenr literas AD. Vel

BC. I i I Il. Omnis



                                                                     

i ’ l176 y Eucnmrs

I Il. ,Omni: parallelagmmmi [fiatii
11mm quodlièet coran: que am
diamtrum illius [am , parade!»-
gmmmorum, cum duabus comple-
mnti: .’ Gnaman vautra.

une

C- H .’Efib

Figura FGEH , compofita ex duo-
. bus complemenris FG. EH 8:, quad rir-

ca diametrum cil pamllelogrammo GE .
dicitur Gnoinon feu norma ; ad imitatio-
nem illius inflrumenti quo fabri urunrur,
ad examinandurn . urrum ex; gr: duo pa-

’ V rietes , vel duo afferes ad angulum reâum

Conjunâi fin: nec ne.
1



                                                                     

Luna Secum’sus: 177
Paouosrrro.1. ’

C F - En si fuerintdm n- Tireur. 1.:
’ 2 . a. G ÛAB , :1114-

11401411214 fiâtfir »

m quotrunque par":

A B JE. E8 airera ve-1a infeflz; cri: 1c-

- &angulum [ab illir
duabus G (7’ ABtomprebenfian aqualrn-t
dangulis, que [ubinfec’fa G , éfirb fingulis

figmemis ,45; EH laminenluf. . t . ,
» DEMONSTRATIO.Ex punCris A 8c B erigcduas perpendiculares

ACÆDæquales darne G: &junrïta (.D, ex E duc
rc&am EF parnllelam AC vcl BD. Tum lineæ ’
C5, FE inter (a) fe æquales erunt mies daræ G: a 34. Ï.

la"! C] AF contineturiub ÇA , hoc eiÏG 8c

fe mente AE. ’ . At Ë ED continerur fub FIE. hoc G en: 8c

fegmenro ED. .

G

’Ddôaurenar-viaarîeo fimulfunr (b) noria b A 6,
Kg C10 ADÎuad copt’netur fub data de rota x. I I

EÎg°P3fCt veriras propofitionis. p, -
M? calculi formula brevirer fic demonlhatur .

A3 æ AE -i-- EB)M -

G a, G.
(c) [il G. AB :0 g: G,.AE--l- :3 G.EB. une.

s, h Q. D.,E. ."23- ra, Ve] in Numerië. i
n 7- 19 I.) 7-i-3lme 4.4 MM. -

G. 4: l 8 30æ4o’.4021 i Il Pro:



                                                                     

178 v EUCLIbls

PROPosrïjro. Il.
a mon 1. i Si. rafla dB [et-la. titanique il;

inC ÛÏD tria raflangula [ab tata
AB. Û fiïzgua’z: [egmemi-s 11C, ’

0D. 03 comprebmfajwd’qualia
fiant quadrata quad fit a rota dB.

pour F

’LACÏD n"

DEMousrrtArio.
Super AB fiat quadrarum BEL i

ducanrur CG. DH parallelæ AE:
* 34- L quæ funr æquales a AE. hardi

AB. v IÜ EC firab EA hoc efi A38:

parte AC. v i - - l
.DGDfirab GC hocefiABsz

parreCD. v i t k. H3



                                                                     

I LIBËRSECUNDUS. 1791
Ü H8 fit ex HD hoccfl AB

l 8: parte DB. . I
, Cam autem  tria C213 EC. GD.
HB fimul fumta conflitunntûtum
1  E8, parc: illa adam. ipfi cal: æ-

.. quam]. b . Il I i be. 13.
  . v - Sub calcula
ABJ) AC CD   DB.AB AB-F ABTABJM

au; au: AB. AC 4- L: AB.
 CD. 4-: AB. DE. .

l Vclin numerié.
.sitAB la; ne a, C03. Ergo DE. 5;

1° æ 4* 3 Ju- 53h;
1° 10 1° 1°
100-1) zodi- 3o-æ- 50 æ 100.

P

Z3, Piaf.



                                                                     

1807 I EDCLIDIS’

PIROPO 51.110; HI. l v
Tracer. 3- Sir rafla dB [e624 «franque in

E, refiangulam [ab rota ABÜ’
firman ahanant JE comprimi-

x fiant ,1 Æquale dt ejufdem parti:
111E quadrata , une cum raflan-
gala [ab partibus 14E. EB compre-

henlo. A ,
c ’ F» D

l

A. . E 3
DEMONSTR’AÎIQ.

.Ex A se Bcrige perpendicula-
res AC. BD ’æqualcs fegmenro

a 34-1- AE: tumjunâa CD ducaturEF
pargllcla AC . quæ ipfi AC ctiam

aentæqualjs .
a * CEp



                                                                     

* L1 un. Sueur!» us. 181
V V CE continetur fub CA hoc

et? AE 8c fcgmento AE, a:
deoque CE cfi quadratum,
fa&umàb AE. ,

F FB continçtur Tub F E hoc
AE à: fegmento EB. »

z

A

a CE cum (15114P [IFS efl æ-
-qualc GCB, compi’chenfo fu-b
CA hoc cit fegmento’AE 8c rota

linea AB. (LE. D.  
 .  . Sub calcula.

ABaoAE-FE M
AE AE AE ’ ,

ŒAE.AB.aoaAE-I« (311E.

;EB, . -* .I Ver! in nunâeris.

SitAB.lo.’ AE.6. ErgoEB.4J I

10364-4fl6 ’ 6 .6[M

6° J3 36 uni) 670.4

.13 V P5P”



                                                                     

182 ’ EUCLIDI.8.-  

PROPOS! Tl o. 1V.
Theonç. ’ - lSi rafla linea A5 utcunqae [e-

V fia fit in C. ,, Quadrant»: Janus
JE en? æquüle quadiati: [agram-
nm»: AC, CE, and mm bzsfum-
to raflangnla [ab figmemi: AC. ’ .
CB comprelaenfo. ”

1 l nH n G
A. ’  C    B

4   v DEMONSTRATIO.  
146-1. SuperABFntaûBD, &duéh ,1

diamctro BD fumatur BK Jo BC. 5

. , ,   I tum



                                                                     

1.1.)! R. VSECUNDU s. 183
.tum ducantur b CF. KH banne.
la: lateribus BE. BAI. -

. Jam in triangule
ï   Angulus O a) P. qui; maque

femlrcûus. c Icszlorï

. . 3Atqm ang. Q a) P. a a 19.1. .

531.1. j

Ergo OæïQ.’adeoque DF a) FG ,° a ’  K

Eodem mode probatur quod fit
I Ang. RÉQSI ac proinde fatus

DH Jo GH. ’. : 
Arquijn parauelogrammo GD,

latèra oppofita DE: HG ut 8c OH,

FG funt æqualia Ë 534J-
Ergo omnia illius Iatera funt

inter [c æqualia- .I Arqui illorum unum HG 30 v

AC. g   r - a 34-1-Ergo omqià (un: æqualia fe-
gmento AC.  Adeoque cum o-
mues anguli fint rem , paraîlelo-
grammum DFGH 60: quadratum
faitum ab une fegmelnto AC;

Endem mode facile. dcmÊnv

- I ’ ra-



                                                                     

184. î IEUCLIDISEÏ
firatur; parallalogljammum ’CK
cire quadratum alternas fegmcnti

CB. V - - - ’Deinde D FK continemr fub FG
n hoc ef’c AC 8: fub GKhoc efiCB.

Denique S AG conti-n’etur fub
. une fcgmento AC &fubCGhoc

efi CE.
Q1312 duo G la fi adïduo reli-

quo Dm addantur exhibebuntitô-
tum D ,quod fit ab AB 5 ’adeoqu’c

ipfi æqualia arum. 1D. x
Per calculum hoc mode de- C

monflratur. ’

ABao AC..I-CBXM z
- AB 30 AC .4433 ’

BAC-4..- z AC. CE. ’
C --3,--EAC.CB-;-ÜCB.

DABæ”DAC..!-zi-,3,ÀC. C134,-

vD CBg L-

Seu in numcris.
AB 30 Io. l AB 16
AC æ 6. A3 Io *
Ergo CB a) 4.. . 1°°

4C3
z

A ---.... .4



                                                                     

LIBER SEcuNDus. 185
I C 3C 5 4 CE 6 -AC3m- A06 4 (:3 5 CB-
v 35 16 . U 24.
in? .2 ’4: 43 .36

A 160’ "1.03.-

M

COROLLARIÙM. I;

Parallclogramma circa diamcq
"(Un qnadrati funt quadratan -

COROLLARIUM Il.
Si reé’ca linea Bifariam (acéra:

quadratu’m totius ligçæ quadra:
Plum cf: quadrati a dimidia faéti,

.Aàk ’ I Ë-ijd



                                                                     

fluents;

1867 EUCLIDIs 

PROPOS! T10 V.
ôi "a; 1mm ÂB’jem’ur in æ-

quqlia in.C , ’(7 mm Æqualia in D: V

refiaflgulum AG [M . mæqualibus
l figmentis AD. 738 comprelsen-

a 46. I.

b3x. I.

fum-, and mm quadmm HF 46
mœrmedia. [267mm C1), æquale
efl quadrata CI , quad a dimidm ,
CE dejcrzâiizzr. ’ v

PRÆPARATIOÇ’

I. Super dimidia CBOfiaÏ a quadra-C
tùm CI, ducaturqucdiameter. C

z. Ex D ducatur DF lateri BI b paral’ë

Ida. .3. Sumta BK 20 BD, ducatur KL
1’ parallcî; AB , ut 8c AI. panifia
EK. . ’

’ De-



                                                                     

L I BEK.SECUNDUS.- 187
D EMO NSTRATIO.

1: CGJ) C [j GI. quia funtcom- C 43-11-

AC C plementa. . -C C] DK û DK.
C k. a U uç’ao’ DL . .
. Arqui a CKJOd :AH.’ quia fuma 35,1,
l in iifdem parallclisôzæqualibus bafibus. ’

Broc É. AH æ :2 DU
’ n a CG CCGJA’

"z AGÇ’OGnomoniGHBFG.

A?! HF D HF , quad Eva CD.
4. Il. ’

E AG 4.. D HF. à). Cl. adhnidia
CB.faéto. ’ C . y

C In numçrîs. .Sittota AB 10. ErgodimidiaAC,CB 5. .
AD 8. ErgoDB z. EtCD.3.

cB ’ A 3CE 3M; MCJDJËz
f UCB :5 .çAD.DB. 16.

A . Tum. CCD gÀ ’
cnng’

»  [LI-(.309. C
DAD;DB x6)A

r E3 ADB.-F- ŒCD 7.5.utantè.
. Aar PROv



                                                                     

.188 t 1 Euchls.
CPROPOSIITI o VI.  

Si rafla A8 fit bifariam [054
Theôr- 6. in C, gigue tafia quædam B’D 4d-

jiciatur 5 Erit reflangulam [ab
tara compofimdï) à adjefia Bi) K
tontentum and cum quadrafa’ di- C

. midiæ CE, Æqüalequadmtoipfiu:
0D compofitæ ex dimidia (rad-

jeflzz. v 5à

h F G: E
Ï: : K I
A ck B Dl.

D’RÆVPARATIIO.

I." Super CD fiat D CE.
z. Dùâa DiametroPD, ex Baga-

tur BG parallela DE; 4 .
5. Sumpta DI au DE, ducatur 1L:

parallçla DA, ut 8c AL Parallela D1:

De-



                                                                     

.LIBEKSEcuNnusJ’189’ A

DEMONSTRATIO.
a AK J) a: CH.’ quia in iifdem pa- a sa 1

rands. ’ *Arqui- a HE au En": CH, quia [nm b 4&1

complementa. * ’
Ego ŒAKŒ CŒHE;

. A Â5C1. 8C1. W c in!
u: Aï J) d Gnoinoni GHKDGQ

A ûKG D, KG faâum a dîmî-  d A . .

K " dia CB. x h
E: AI-lr-D KG J) D CE quodfita CD

In numeris.’ I

Sitlinea AB 10. BD 2. Ergo tout .
AD. 12. L Dîmnidia’ABJeuAC.

leu’Cle. Ergo CD 7. C C

AD 1 2.
KG 2-)NI0  

’22 AD. DE 14H A

D CB. " 25] ’
BAD.PBg-15DCB45J) 45 BCD.

A: 3 P301



                                                                     

190 - ’EüCLIDIs

PROPOS 11130 VIL

mon? Si rafla dB utcunquie [avatar
r in C , emmi quadmm tafia: dB (’9’

o atrium: jegmenti CB, æqualia
bi: [24m0 refiangula contenta filé
Zola dB Ô lrgmento diflo CE.
14774671771 quadratn alterim [agram-

IizÏC., x Il

A C qui .

«CE . -
15-6

PRÆPARATIÇ).

. 45.1. I. Super a AB fiat Cl AE. " x
* z. Sumc BMJ) BC , 8: ducantur CL

b 3L L ’ b paranclæ lateribuszE, RA. Erit.

434.1. que cCE. .3. Super LE fiat D EG.



                                                                     

1.113er SEéuNDus. 191

  DEMONSTRATIO.
Du0 Un: AE. EF 10 dduobus :3113 Mn;-

r,. AM. MF cum [me KL.
Ï NWLQAMrmmmmfiÆAB&
’0 BMhpc eltBC. ’
1’ Et z MF continetur fur) MG (quæ fa-
cile probatur eflèzqualis AB,cum fit ME
. :0 AC& EG 30 CB) 81 GF hardi BC
z IhùüKLfiuKHhœeflACdœm"4

fegmento. l " . C
Ergo Parez veritas pr0pofitionis.

In nmnefig -
St A310. DAonqAAC s. 00324! ’
ErgoCB z. ÎÎB4. D CE 104,

l A]; 10,7 0 » 4BC -le’ r IDAB ËC 20
2.

zBAB. BC4q A

a I -I229.3 BCZFDAC 104
ut ante.

mof- Ï



                                                                     

MW r Si rafla linea dB [avatar ut-
unique in C 5 eique adjiciatu:
B9 à) BC 5 Refiangulum quæ ï

0246- L

192 ” Eucnnns
PRoPosrrl 0 VIH;

ter tomprehenfium , [ab data .43 L
6’ alterutro [egmenta CB. une
mm quadrata alternat [egmenti
110,012 æqualerquadmtn AIE quad,
fitacampofita 11D.

1A (23.15
1» 1c
L. M
E HornPRÆPARATIO.

r. Super rota AD a fiat quadratum AF
z. Sumtîs DK. KM’æquaiibuS ipfi Ï

BC. ducantur K1. ML parallelæ DA; ut

843G. CH parallelæ AE. C
3. Ducatur Diametcr BD;

De:

..C-À C, v ,



                                                                     

Y Luna SE’cuNDus. 193

DEMONS TRATIO.
Faailç patct quatuor :13 1C. IS. GS

GMefie inter (e aæqualia , &Tub æqua- a 36. a:

libus lineis contenta. 43’ L
Et ci rca R conflituta fun: quiatuor Un

quorum lutera omnia (unripfi BC æqua-- -
lia. bErgofiaddzntùt K « b; Cor-i -
1:13 IC l 15 GS GM. 4ihl’1u”
au; CR. 5R1 RD iMR. (Ai -i

hmm :121 AK. LR. (35 .4- RD; l
GK. omnia inter fr: æqualia, &con-
tenta vei lublineis AB.BC, va! fub li-
neis quæ mis æquales funt.

(bibus fi addatur Ü LH faâum ab
LS hoc cit altero fegmcnto AC. LTota
ifia fumma feu quinqua ifiæ figuræ 6x2
æquab’unt totum quadratum AFfaâum a

compofita AD. CL D. E. ’
In numeris. ’ r

Sit AB 10. v AC 8. Ergo CB 2.. I

AC 10 AI) 12
’ CB ziM’ AD 12)M r
j à AC. CBËÔM BAD 144

- k ut ante.. 4’D4ŒACCB 86.;

U AC 64)A’ ’5-mfi l -...----e-’ uI ’ 14 n r- 4 Bb i 1330-.



                                                                     

194;. .Eucmuls ’
l

A

P1109051 T10 1X.
Thcor.9. Si rafla linea ÏÂB [avatar in

’a’qualza in C, à non aqualia in
D; quadrant ina’qualz’am [agman-’

tanna dû. 7DB. dupla [am qua.
drataruw À C. CD. qua a dimadia

. dC (9’ ah [marmadia 0D fiant. *

E

MA ODE
PRÆPARATIO.

I. Ex C erigatur perpendicu-
laris CE :0 AC VélCB, &ijun.
gantur AE EB.
C Ex D ducatur DF parallela

3. Ex F agatur FG parailela i
AB: ut 8: clanique FA.

De-

s
- ...- o»...-.-..



                                                                     

alignant; SncuîNDusa 19;

DEMONSTRATIO. ’

Triangulum ACE efl mâtan-
; nium 8:. Ifofcclcs, ergo anguli .
v A 8: E font femircfii; ut 8: inaîu
m, triangule ECB .anguli E 8c B funt -
u femireétr; adcoque totus angulus

EAB cfl rc&us.
Deinde in triangule EGF.

GÇJObECB)cfi mâtas: ang. E 519.1. ’
femireétus: ergo F criam femirc-
&us :I adeoqueE GœGF.c

Denique in triangule FDB an- C6 L
gulusD (æ ECB) métas cfi. An;
gulus Bfemiœâus: érgoôz E fe-
mircétus; adeoquç lutas FD ID

ADB. r A
HilÈe. prædernoriflratiu. f

I. In Trial ’uîo rcâan ulo

î , d DAEJOQAC 4-- DCE- (en 447,1.

quia AC æCE; -, iDAE duplum un AC. f . a
i Bb z 2.1n’



                                                                     

[i196 .EuCLIDIsÎ
.2. In Triangule reflangule,

l EGF. ’ l rl uEFaomEG-lr-DGFquÂ
quia EGJD GF. , i . a* dEP duplurn au GFhoc en a

CD. . .A .Ergo duo tata AE. El? funt’ .-

dupla Drerum 140. 0D. l
3. Atqui in triangule remn-

gulo AEF. idu Æ 4- a EFœdAF.
4 ErgeD .415 etiam duplum Elto- I

mm AC.CD. l . 7
v "Arquidenique in triangu-  
le rcûangule ÆDF. A

.4 DAF. a) a AD-I-UÉDFhoc

D DE. - -
. ï Ergoduotnta-AD.DB [antidu-

" l plautorum AC.CD.

’ 9415.50.

il
Id



                                                                     

L 1 un. Sscunoufiï 197,

In numcris’.

Sic AB le. Ergo AC.CB. 5.
AD 7: Ergo DE 3.. o

EtCD z.

DAD493A’ BAC zsll U
i 0133 9! ’ BCD 4Un AD.DB 58. Dm AC. CD.:HM i

Z
"’b’is ucaAC. ce, 58.

35 151x33



                                                                     

1980 » Eucmvnrs.

PROPOS! in o X."
mon Si rafla AB [afia fit éifariam
m in C, aigrie aafia’atur BD; Sana?

drazatotius campafita .40 (7’ ad?
. jafia’ BO arum dupla quadratorum ,

ÂCCO ,i quam drmia’io ÂCfitInt. A
. (7’ a CB campafita ex dmidiaâ
adjafia.

PRÆPARATIO.,

FI. Ex C erigarurperpendicu- f
laris CE Je CAvelCB, jungan- î
turque AE.EB. - - -

2. Ex E ducatur EFao. C08:

patafiolai A0. I2. Ex ducaçur par O riff;



                                                                     

L1 un. sucrin-nus. 199
FG quæ produétæ EB occurrat:
in G.
r 4.. Deniquc agatur AG.

DEMONSTRATIO-’
Triangulum ACE el’t milan?

i gulum 8: lfofceles. ergo anguli A
&Efuntafemirefli; ut8c in tri-

ol angule ECB an’guliE 8: B [smi-

rcéti flint. IlDeindc in triangule EFG an-
gulus F (Je apponte C)’elt r0-
&us: 8c angulus PEG fcmirc.
&us,. (quiaangulus BEC efl- fe-
mireétus;) adeoquc alter FGE
etiam efl femireêtus; Erge latusv
GF æ FE Je C0.

Denique in triangule refilan-
gulo BOG angulus ad G femire-,

331.!.

&usel’r: ergoetiameemireétus; "
adcoque latus B0 Je CG.

Hifî



                                                                     

647.1.

[:00 v EUc’ers,
Hifce præmiflis.

1. In triangule reEtangulo

ACE. xa AE:e barre-men. feu
.t quiaACJ) CE.

. ce. (Le. E.

D AE cit duplum titi AC.
2. In Triangulo refitangulo

EFG. ’ Îa bEGæEJEF Jr-DFG, feu i
quia EEÇJ) C0) se EG. s

D EGdupluthi EF hoc C0.
Erge duo Dta AE. EG funt

dupla Dtorum AC. CO.- *
3. Atqui in triangule raflan- a.

gulo JEG. .DtadE. EGJO bi] AG.  
Er ou AG CH duplum aterum A

AC. O.   ,. 4.. Atqui deniquc in triangule ;
reEEangulo AOG . A

D AGæ a AOlD 0G.
Ergoduomta A*.*G (hoc cit

OB) funt dupiez Dtorum AC.

l Vol



                                                                     

LGza Saumons. aux;
Val in numeris.

Sit AB :0 le. Ergo AC. CE. si
.SitBO :0 ’z. Ergo A0 D n.

Et C0 ne 7. ’ ’

0A0 14. BAC 25 A .ueG 3’" ’ 0C0 49m
0110A. 0G 14.8 Cita AC. C0 74)A

. z, ’’ ’ Bis Un AC. C0 148

x
Q

c: v. 1’116-



                                                                     

Je: n EenILL tu: s. r
P R-e’Pïo 5-1 TV1 0. XI.

Probi. r. Vlan»: rafla»: .413 in: firme
. inG .i a! rafimggulum mmfirdyan-
r [nm [un tata lima A8 Ô 14720 [ag-

marztarum BG fi: annale alter-in:
figmmti ÂG çuaa’ratq.’ I i

,C ,. B.

A - l1) l E i A F
CONSTRUCTIO.« ”

I. Ducatul’ AD prrpcndicularisôz æ-

qualisir’vliÀB. A 4 .
:2. Divifn AD bifiriam in E, junge EB
3. Sumatur EFC] EB.
4. Fac AC à) AF. Et dico faâum, A

clic quodiquæritur.
DEMONSTRATIO.

Supra data ’AB complearur’ C] AC.

ut 86 (uprd AC E] AH v8: Reflet HG
prgiucaturirrl. a

î

Ü .



                                                                     

L I mais 8.301! Nuit: s. 203
C: DE PH (hoc cil FA).-:-.ÜEA a

CO»al:lEF.’(lrec rit DER. r a j
Aurait] E5 æ q AB. (tu Ü AC

V AURA. .
r

1 i ErgoŒDF. [CHAPD EA il) CIRA

4,0 AC. * ..Et ablatoutrimque DtoEA.

C’DFÆH me 01105

ces . ses! i
menace; - ilr ArquiÜAH fitnirgmento AC 8! D

l CG contincmr CE hoc cil-A3 Graham

k fragmente BG. » l
fgo pater faétum efi’e quad quærebaturà

SCHOLIUÊM.
C

6- 1.

b47. I.

..cAL3.

In numerishæc propofifierullo felvî ”
’ POtCÜ modo, cum rancis Lquadratæ ex-
tra&10, quæ hic requirirun non fcxnper
nationales numeros admittar. .



                                                                     

i204. Eucnxnrs i
Pnoposrrlo, X11.

nm’ In Manguier .obtufimgulo
"’ t A36 quadratum. latari: AC,

quad obtufo angqu opporzitur,
fiparat raliquomm latarum d’3.

’36 quadrata, bis filmpto re-
tôïangulo , quad A continetur fiab
latere (’3’, a? [ab ipfiz B’D

in dirafium ai addita ufqua ad A
perpendicularam ab altero «y

’ .1 ta angula A oralement.

A

De? I
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DEMONS,TRATIO.I

a BAC se au. AD -l- a DC."7’L
î Atqui a DC b æ a DE 4.. a 5544"-

i BC-i-z EDBC. -
l Ergo hifcc in locum a DC

5 pofitis.; D ACJDD AD-l-DDB-l-ù BC
. 4-2CJDBC. ”
l. Arquirurfus Duo rata AD. DE
’ tu) D AB.
i

Ergo h oc inillerum locum re-

polira. I IACJDDAÉ .DBC tu:î
DBC.’ 4.. 4* ï

, Cc ï Écho. a



                                                                     

zoé zEUCLIDLS

a
sçHOL’ruML

Hec. modo panic aliterleadem propo-
firio demonflrnripotefi. ’ A A

ExB crigarur perpendicularis BE il,

a BA . 8; ducaux EC. , fi
o’c faéte duo triangula ABC.EBÇ.

habent duo latera AB. BC æqualiaipfis
, EB. BC: at veroangulum ABC C an-

gulo BEC: Ergo per 24.71. bafis. AC
erit 4EC. Adeoque E] AC C C310

F EC hoc CR Bris EB il AB& BC.
Unde pater nihilaliud requiri, quam -

ËCinveniatur’difârentia Dterum AC. à?

mDÇ
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nAcaouADJrÆDc. -
ArquiCJDCID D DBH-DBC 4.

-z:DBC, -* z
Ergo.

UACaoûAD4.ûDB.;;CIBC
. 4-.ZEDBC. . ’

Atqm [Ra AD.DB. il) Dto AB f. EB.
’ ’ Ergo. ’

, a ACJODÉBJrûîàc-fi-JZDBC

BECS) ÜEB-l-QBCp

(la fi afe invicem fixbrmhantur , cri:
2 Ü DBC diffçrcnêiaûtomm AC. EC
feu’ excefTus que C] ACfuperat D BC.,

- hoeeflDtaEB BC. fcu AB.BC.

SCHOLIUM ’11.

Ex hac proPofitione deducîrufgene-
relis Regula Geomctrarum , qua ex tri-
b.us trianguli obtufangulifi lateribus cogni-
ns inveniunt bafin produâam vel illiush
[Cgmémum BD. quæimperat, ma Dm
AC demta fumma Utorum AB. BC , re-
liquum dîvidatu;perdup1um baleosBC; ’
quæ operati9 -éxhibebicqÜÊrfitam DE. ï

, hmm, ., n ,

u, x1 V
(Pao- -
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  laterum 110.796, 51’s fimzta

208 Eu anus
PRO-POSITI o XIII.

  In. dcutdngæla triangule ABC  
.quaà’mtum [mais dB , quad

4:qu angqu C opfom’mr, ’fù-

pemtur a quadratis reliquarum

.reflangulo fib latere (B a
fié meta interius lima 0D l
fluant! occmy’ùm perpendicu-

lari: 4b airera angqu «un A
i cadenti’s.



                                                                     

LIBER S’ECUNDUS- 109

DE MONSÎRATIO.

DBC-FÜDCDD a2 Ü BC.

CDJr-DBD. A.
BAD. BAD

w DBCJr-DADJl-DDCIHJ AD
à

J

»--’l-ÜDB-J[-2C]BCD.

Atgui duo Un AD. D

æDAC. , I., Et duo un AD.DBI47’ ’
œnAfi

Etgohisiùllorumlocum I
fubfiitutis. ’

a BC 7143 AC æDdË-ïa

. BCCÏD.  

.2 a

j

a7. u;

Dd’ De-



                                                                     

216 EuCLIDIS
Aîia demonfiratio.

’3’ 310;..0.
Triangulum acutahgulum fit.

FBCr demonfi’randum efl duo
Dta EBBC, fupcrare a PC’pcr

duplum E2 CBG. I ’ Ex B erigïrur perpendickularis

BEso BF, 8c ducaturEC, tum
duo rrianguh EBC. FBC, habe-
buntduqlatera EBBC, ælatc-
ribusFB. BC 8c angulum EBC

   1 FBÇ: quare par 24.1. latus
ÈC cric fi  FC. AdeoqueEC hoc
CR duo ara E13, feu F13. BC erunt
K1 DFÇ.  

Undc
x I

î
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Unde finFC fubtrahatur a a
EC , «obtincbitur difÎCrcntia feu
exccflhs, quo au F8. BC [ape-
Vraut a FC , adeoque demonflrata
cri: propofitio. L

DECDDEBKDFBj-i-ÜBC.

, Atqm . iE] BC 30 D BG--:«:ŒBGC-(-[]GC.

Ergo fiât: Jilbfiituytionc

DÉC æÛFB-i-DBG-i-zŒ BGC

i -l Î.) GC iClFCæDFB-z-DBG 4-4: BC.
S

DECh-æDFC J) 2. DBGÆz :BG. BG
’ izS GC.BG

iSeu v
a. Il BC. BG.

Hoc efiduplum ’5be bali BC
&fegmento BG; pro difièrcntia
qua D EC , hoc cit duo tata EB.
f. FB-fi-BC exccdunt D PC. ’

SCHOLIUM 1.

Simili operatione quoque in-
notefcet . diŒcrcntia grorum ,AC
8: F C : quorumprimum 0;)qu

v v dz. ’mg
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’nitur angulo obtufo ABC. alte-
rum vcro acuto FBC.

ADAC æDAB-Jl-EJBC-hzs  
DBBC. 12:11.2 - x8

DCF æ a FB feu 1:1 AB-ll-D
BC 2 sBG.BC. 13.1I. i

DzAC-D CF a) 2 a DB.BC..1.
.2:BG.BC. 2

feu 2 L: DG.BC0

Ex quqcalculo fcquitur hoc.
’ ,Theorem’a. .

Si triangulum obtufàngulum
ABC cum acutangulo FBC’latc-
ra AB. BC lateribus FB. BC æ.
qualia habeat; quadratum late-
ris obtufo tangulo oppofitiAÇ,
fuperabit quadratum latex-i5 acuto
angulo oppofiti FC , par duplum
rc &angulum quod fit a bafi BC ,
8c DG inter duas pctpcndiculares

, AD. F G intercepta.

Scho -
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SC’HOLIUM Il.

Hinc ’iterum fluit Geome-
. trarum regula ad invcnicndum
I bafeos fcgmentum CD , ex tribus

trianguli acutanguli lateribus cot
gnitis : quod invcniturfia fumma
Dtorum AC. CB. (cirez anguluîl
fcgmcnto adiacentem) fubtrahnr
tut D AC, 8: reliquum pet du-
plam bafin BC dividatür.

Da; W mach, ’i
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214. EUCLID18 t

i’PR.QP051T10.,IXIV..

y Tata reflilinèn A tæqzwlequa-
4mm": conflituere. -. l .v

m DON
G C F

A i E BCONSTRUCTIO.

. C 45215 1. Confiiruatur E BD ï) rc&iliueo
A: quad fi habeat latera æquaiia. obti.
nemus quadratum quæfitum. Si veto non

tum. *z. Producatur’latus DCin F, ut CF
fit :1) CE. ’

.3. Linen DF bifeêtafin G , centre
G radio GD val GF dektibe femiçirquj

lum DHF. i f *4; Latus.BC producatur-ad femi.cir-

cqum in H. . *Dico D CH efie æ [cailinéo A.

De;
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i

DEMONSTRATIO.
A

BDC. CB(feuCF) -;-Ç]GCbI) lynx,

’ DGF.f.DGH. - .A:quiElGH°J)flGC-[.û CH. "7’!-
Ergo bis in illius iocum fubflitutis;
BDC.CB.J,.. El 0C1) UGC-l- i

DCH. ’I Si auferàtur utrimquc [Il GC.

a DCB :0 E] CH; v I
Atqui a. DCB æ reâiliuco A

Fer confit.
Ergo C]. CH etiam dt æ eidcm

reâilineo A. Ï
962412.21).

Hammam»; Libi Sauna? Fiflil;

Plu-i
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ELE’MENTQRUM

LIBER TERTIUS.

2915;] NIÏIO NES.
I.

i çÆquales circuli fun: , qua-
mm diametri A B. BC. fin): en
gades: ml quorum, que Ex cent-
tri: D. 8c E. reflælinw DF . EG.

’ finit arquaient. .
.I I.
120674 circula»; tan-

’ C, circulai; mon [e-
ME:

c . .gare dzcztur,.quæ tu!» 1
çirculum tangth purs g
in B. fi prodtimtur in "f

t, 111. A

i
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1211..

A Cimdi [e 771112710
[rangera dimntztr qui
’[efe mutin tangentes
IIÊ in A. fifi www
mon fêtant. i

1V. j i I ,
In circula æqua-’

liter défera à au.
ne NÉÎÆ diami-

Mr, cum perpen-
dicularz’: D E;
DF. à centrai).

. . - adipfas AB.CK.
dulie agada: fiant ,- langiu: mu

i rem abefle’dicitar GH. in quam
majar perpendiculari: Dl. :4417.

. V. .y. 0 . ’ Segmeytum cir-
1 culi, efi figxtmquæ
’. A Dfizâ rafla A B. à
,Ï circuli perzplaeria
A C B... comprtlamdimr. V i

Et: I .VI’

A K B

x



                                                                     

218i AEUCLIDIS ,.
’ z v1.

’ ôrgmemz’ autant.. * c
. ’ ï engaina dl C A B.
i qu: [a]? rafla 1mmA. A. à AB. à arma
Vperiplaerizz C A. compræhenditur.

VIL
» - 1; A In figmento au:
i Iéna angulu: efl pura
fi .."ABC. mm in fi-

. patati circumferew
A ’t cria Jumptum filait

[punéïum quodpiam B. à al: en in

termina: rafla? AC. legmenlum
i termmanres, [mat 7667.6 ut B A.

B C. fuerunt dufiæ.

r Vil n.A Cam tuera cam-
prebendemesi angu-
lum DAB. refila

ë A D; A B. 4mm":
x 4 il 4551712;an pen’plaeri.

D éj-Ë .4771 ut BC D. il];
angulm ditilur infir:
flave. -

ÆX.
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1x. i w
I .Sefior cirçnliefl, .

tu»; ad ipfim rirait
li natrum A. angu-

, lus B A C. faeritB - C àanflitùt’us ’: cam-

. prehenla nimirum
figuraté’ à "En: AB. AC. an-

? galant BAC. cantineutibus, à ’
; apergbbèria BQC.ab 11h: aflumpta.

Similia circuh’ "fragmenta fun!

ABC. DEF. quæ angulos B AC.
E DE. captant agitaient, au: in
gnian: angali C B A. FIE D. in-
ter je [am agada.

il: .2. PRO;



                                                                     

PROPOSITJO I. ,
Trahi. I. i I .I B i r p

. 12794 r-ÀBC (mimai F
. ,Izîvx irt’perire. ,2   . .

.. iIl

-CONSTRUCTI.O.
1. Duftawquæiibet AC, adividat’ur

’ bifariam in E.

bu. I. a. Ex E er’igçtur utrinque b perpen-
’ dicuiaris BD nique periphcriam. .

3. ma bifariam dividaturin F. .
Dico punétum F effe Icentrum

. circuli.

a n. I.-

DEMONSTRATIO.
’  iCCntrum-autiefl: in BD , autÎxIra

iIIam. . r fSi fit in BD , neceffatio CR in punâo;
quad iliam dividit bifariam; quia Circuii
indu faut æqualeè; adeoque centrum cit

« ’ in F. t - .Si juxta Adverfàrium fit extra BD;
t ponatur illud ex: gr: in G: mm «mais

i " d h AG.

220 Eucnluts . -

Tati circuli A
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AG. CG, in triangulis GEAÀ
GEC. 1 Ï i- I A t i c
Latus GA 30 CGÇ. quialponuntur tadii. î Dia

,, Latus EA J) E0 par conflruflionem. i
Latus CE commune. ’ . l -

Etna a omnes anguli funt æquzlcs d
adcoqiite’Ang. GEA :1) SEC. 8. L

Ergo eGEAeR redus. I i"
Arqui BEA 6R reâus pet confiruûio-

nem. *
to. 1..

Ergo àng. GEA au BEA. totum 8c
- pars , quod’efi abfurdum. I   I

Et eadem dcmonfiratio obtinet in
omnibus punâis quæ Poffunt affignatî ex-

tralintàm BD: unde concludendum efl:
illud extra BD non reperiri. .

Ergoiu BD a: quidem çjus punôto E

illud erit. (LE. D. . I
COROVLÎLAIËIUM.

,Si liueaireâa in Circqu aliamlineaui
- teâam bifariam 8c ad anguios re&os le; A i

car 3 in ilia .eclantc eriu’centrum. v " i

ne si, .anaa

eDef. -
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P RoPOSIro. Il. Q

Th°i°vi7L Si in, ptrtkaheria [igculi ÀDC

duo qualzbet panifia A: C. fi;-
mantur, rafla AC, qua par zl-

I la ducizar , Mira circulant ca-

Ç jdit. "

IDEMONSTRATIO.

Ex inventa Comte E. (mais radiis
RA. ÉC , iad reâam AC ducatur EB.

Tum in Triangulo. EAC. A ’
Latus EA æ EC quia radii.

Encan-ms. si.

- C Ampli

j

l
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Atquiexternus EBA a C interna C. "5- 1- ’

Ergo EBA etîam 4 A.

Adeoque in trianguio EBAJatus EA
oppofitum angulo maxime cric b C la- b: L

tore EB. 9.’Atqni iatus EA pertingit tantum ad

peripheriam; CEth lama E13 cadit inti-a circulum.

Et cadcm demonflrario applicari po-
tcfl ad omnia punâaiineæ AC. .

Ergo tors linea AC cadi: infra Circu-v

lum. D. i

1

’COiRiO’LLARIIUM.

Line; rafla Circulum tautum in and
punâo mugit. .

PRO; i
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PROPOSITIO 111J.

frittant: PÀRS I.
.Si in circula rafla quea’am

1x: I. C E [in centrant A dufia, alia!»
. BD mon par centrai): duôîam ,

bifariam in F finet,- etiam illam
ad angalo: rafiot ficabi’t. i

C

i E

P A u s Il.
Et [i ad angulo: raflas mm [3’

un bifariam gangue [acabit
I DEMONS TRATIO.

. Pars I. Duâis radiis AB. AD , in tri?
. anguiis AFB. AFD. w

i, « Latus .z

l.
f.



                                                                     

Luna TERTIUSI. n’y
, -Latus AB æ AD quia radîi.

Latus FB I) FD pet propofitioncm. 
" Latus AF commune.

r-vErgo omncs anguli faut inter f: æqua-
les , pet 8. I. adeoque Ang. AFB a)
AFD. quiprùpterea (qnt areâi. ’ l avec

. I.Pars 2. In îîfdem triangulîs AFB. AFD. 1°

A133. ABF I) ADF. qui triang. BAD

, efi Ifofceles. f IAng. AFB a) AFD par propofitîo-
nem.

[Laps AF commune. . V
Ergolatus BF b au En, ’ v b i6. 1..

l E. D. . .COROLLARIU M.
  In omni triangule æq’uilatçro feu

- Ifofcele lincareâa. bafin bifarîam feeans ,
ad candcm perpendicularis cil 86 contra. i ’

Ff z Plus -
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J’Iheong. PRopos"1T10.IV.

’ . . .”   I Sz w czrmlo du n-
. 84 AS. DC 110114711qu

C  pH (emmi) (Luth, [a
inriæm [mm : 111,4

.«   [à ’13 fifi mon [L’album b1.-
fuyant.

DEMONSTRATIO.
  Duplcx hic obtinet «fus;

. l ’CafusI. Au: ana tamtam tranfit pet
Centrum , ut ex: gr: FE , paretillam ab
alter: CB non [cari bifariam: quia i113

. PC: hypothefin mon tranfit par centrum.
Cafus 2.. Au: mantra tranfit pet cen-

trum.   ’Si jam Advcrfarîus contendat duasli-’
mens AB. DG fe nâutuo fccarc bifariam in

li, ex centre F ,. .dumtur méta PE.
Tum FE (6cm: AS bifàrjam. Ergo a

a3.IIL I . angÆEB cüreâus. -
Eadcm F13 Mut DG bifariam. Ergoî

angÆLCcfl reâus. .  
Ergo eriîang. PUB æ FEC. Tzum

86 Pars: quad CH; abfurdum.

. ..n

.  - - PRO?
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l

PROPOS! rioïV.   Theor.4.

I si dzzocirmli BDCB. --  
BEC, fifi: mame fluant
nm; lubebwnidem un; .
tram. ’

I
u

DÉMONSTRATIIO.

Si guis ponat A 6ch commune utriuf- l
*  que centrum , ducarur AB abillo cenrro

And punâum interfcâiouis B. ut 84 A D.

Linea A3 ID AD; quîa radiicîrculi

BDC. uAB no AE. quîà radiicirculi

  BEC.
Ï Ergo AD a a) AE. (&de cit ablurdum. a, M. I.’

v At ésdem demonflratîo obtins: in
’ omnibus punâis, quæ îmra commune

utrîufque circuli. fparium lynt pnfita. A
Ergo univerfilu patet vcritaspropofié

, tiOnis. 4Q. D. E.   -. "

A Kà

F5 2 PRO:
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«mœ..,. ; PROPOSlTlO VL .

Si duo circuli 3A. ’36 fer
A marna interius ’Mngam- i5; îB:

r mon cri: illomwidem natrum.

DEMONSTRATIO. 

Si contendac aliquis punëtum ’

ex: gr: D cire commune illorum
centrum; dué’tis DE. PC crit.

DBæ DG. quia funt radii cira

culi B . » . -DE m DA , quia funt radü cir-

culi B .. ’
AV Ergo

î



                                                                     

u LIIIBER TER-T1118. ,39 ”I

u Ergo ne a sa DAÇ- Totum a; a A» 1.

pars: quad efl abfurdum, u

Adeoque cum eadem daman-
ûratio omnibus punâis utrique
circula communibus pofiît appli-
cari, non habebunc ifii circuli
unum 8c idem centrum.

(LED,

u ’ Pro-v
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P301330 51T! o VII.
61’ in circula qziâvis extra ’æn-

2mm F .aæipiatur panifiai: G , ex
qua quidam refit! GÀ CC. GËD.
GE. GN. in cirrulum cadant.’

l Tan: ’ ., I. Maxima erz’t G14; que par
centrant f tranfit.

* I 2. Mmimaærit reliqua diama-

tri par; GB. ’3. .4liarum «me major efl GO ,

que maximæ Gd profiter. U
Neque [Mures qua»; dan: 46

2’110 [71471520 G ad circumfermtiam

duci paflum æquales. . , Î

Thèor. 7.

N1 .
u la . Dfi
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DEM ONSTRATIO.

Pais Duêtâ PC. in trianguloGFC

DLiO iateraGF.FC CaGC. - l a 10.1.
Atquî CF. PC a) GA. quia PC

æ FA. -
Ergo ’GA C. CC. .

l Pars 2, Duân G E. In TrianguioFGE
L Duo lama FG’. GE a C FE.hoc,

FGiÀ digital?
ACE b 4 . . GB. bAX. aPars 3. i Duâa GD ; in triangulis 4

A CFG. DFG. v ri Latus CF 30 DE. ,
Latus FG unique commune.
Scd Ang. ÇFG C DFG. I

’Ergobxfis CGC 4DG. 4 u c 24.1.-
i Pars 4. (.Patet et præcçdentibus; mm ’
fi très pofient arquais GD. GB. GN du-
ci; rum forent duæ (3D. GE adran- Ï
dam partem inter fe æquales. *

Quod repugnat’partj 3.

PRO; v
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’23; . EuCLInrsè

m0;,7,- P R0 bos 1 1 x o Vin,

Si a [mufle A extra çircu- ;
[nm accepta 4d circulum ducdu- :
(tu quædam rafla AH. 11g.
AF. j

’ 1. Earum que in and!»
perzpberiam incidunt maxima e-

rit i AH , qua par centra»: L
"du tr.

z. «hmm major efl a;
VlAg , que maxima: AH pra-

v par; i
I 3. Extra tireulum minima l
e]? A3, qua: produÈîa par cen-

tmm truffa I
’ A - 4. Que minima: propiar vif -

remotiare A5 miner erit. .

5*. Non
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f. Non film; quant du: ex
dîfia [2:02:90 in peripheriam
duci. Influx: gaule: [ive intm

"circula": fi 17e extra.

I DE-MÔNSTRATIO;
Pars I. ’ Du&a méta LG. in tri;

angulo ALG. iv Duolatera aAL, LG q AG. a 20.1. A
Atqui AL. LGJO AHÂ

quia LGæLH. i C .
Ergo AH. fl AG.

.Gg I Paré
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i Pars z, Duâa linea LF , in triangulis

ALG. ALF. .Lptus AL unique commune.
Latins LG ID LFÇ quia (un: radii.
Atquiang. ALG C ALF.

I314. L v Ergozbafis AC b Cbafi AF.

Pars 3. I Duâa LC. in triangule ACL.
Duo latera AC. CL. b C AL. S

- CL. au mi
«du. I RçmanetAC CcAB. t

Pais 4. DuâaLE, itftriangulis AEL
ACL. ,

Duo lateraexteriora .

v du I ’ .AE.EL d CAC. CLiS
. l ’ - . A . LEæ LC.

Remue: AE C AC. A’
Pars 5. Parc-tex præcedentibus; nain i

duâa AI J) AE. quæ intra AI (incita!
critillâminor; quæ extra. illâ major:
adccque ex A nqn poilant (inti plates
quam duæ qua: fin: zqmles. Q E. D.

t

Pao-
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PROPOSITIO 1X. mon.
.Si rab aliquo hum A

I circulant punch A plu-
": quam dans radia: Aqua-

ln AB. AC. ADad pe-
ripberiam dm pompa:
111ml panifiai: mitan.
tram.

’DEMONSTRATIO.)
Duôtas reâasDC CE. divide bifariam

’ ïnPôcEper’reâas PA.EA. i
Tum in triangulis APD. APC.

i parus AP unique commune. ,
i Latus AD æ AC. par propofitionem.

Latus PD 1) PC. par coniirué’tioncni.

Ergo Ang. APD a ID APC , 8: iner- 38’ x.
, que’breâus: adeoque in perpendicularib nef.

a PAerit centmm. c . 123311.
5 Dcinde Codem mode par triangula r. in.
, AEC.AEB demonfiratur çentrum etiam
j drain perpendiculari EA. ’

Ergo necéfïario cri: in punâqinter’fc.

&ionis A . quia duæ lineæ PA. EA præ: "
ter illud nullum habent commune. .

" i V (L E. D.i G g 2, A PIO-



                                                                     

-236’ Eucnlpts ;,,
- PROPOSITIO X.
Theor.9. I H .i Tua anal:A . l E ÆDE. JFC [è

imiçktuanonfi’mntin
. ’ .c flambas quam dua-

FPJz bu: leËÏÙ.

.DE.MON.S max-rio.
Juxta Adueflàrii opinionem

ponantur fc myiccm fecare in
- tribus punais Tum ex A

inVento circuli ADE centra G.
ducantur métas. GA. GE. GC z
quæ funnæquales: quia funt ra-
dii circuli ADE.

Atqui tres ifiz æquales GA. GE CC
etiam pertingunt ad peripheriam airains

..-...-Ï.xx

icirculi APC: ergo punâum -G illius
19-11 quoquc a-eritccntrum.

ablufclum. A

Pro:

V Adeoque duo circuli le irivicem fetan-.
tes haberent idem pentu-1m. b quod cit
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i PROPOSITIO XI. film-l.

’ A , v . r le.Si duo cirruli [à intergzg: tan.
gant in A , rafla F G illarum cen-
Ira F . G. conjungem , fi gradu-
tatar , (renflât? par irqntaflum

11., w Q V v .I -,

. v 5’,. DE MONSTRATiOl.

il juxta Adverfariumnon ca;
dama A. cadat digrfurpin D. i

. iGgg A Tum
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- V .Tumi ;. [R663 FGDaoFGA quia flint.
S iradii majoris circuli.- l v FG FG
l GDæGA ’.
Arqui GB go GA. quia- fun":-

diiminoriscirculi. .

i-Ergo. GD 30 GB. Totum a:
pars. quodeflabfurdum.

Arqui eadcm demdnfiratio ha-
bet locum quandiu inter purifia

A D ,8: B manet aliquod interm-
tum; (En quandiu illa puna-a non

  coincidunt hoc CH: quandiu linca
GD non tranfit pcr contaétum.

Ergo FG produâa cadi: in
coutaétum A.

’- il).

Schqï
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’SCHOLIUM.

Portail: hæc propofitio fic con;

fvçrti. A’ Si duo circulifc mutuo interius
Êta’nganc, 8c a punéto contaôtus.

B, ad centrum unius circulidu’
ïcatur Reôta , tum in’illu antill-ius
’produfla quoquc etii centrum al-
terius circuli.

DEMONSTRATIO."
’i Duplex hic obtinct cafus :I Aut
:nim duits: cit BA ex contaâàl

1 . i a; 4



                                                                     

2.4.6 - VEUCLIDIS
ad centrum maïoris circuli: Aut
duit: en BC ex conëau ad ceu-
truxn minons cucul: . v, i

î” .CASUS I..
Sicentrnm minoris circuli non

. firinlinea BA , fit extra illam in
. purifia G. ducanturlineæ BG 8c f

f Alliant G. q i[CE in GB. quia (un: radii minorîs f

«A circuli. iAG. iuxta Adv.

Atqui [son]- on n AB.l’.AD. 20.1. Q

Ergb AE C AD- pars majmj toto.
1 Et cadcm demonfiratio baba: l
lotum in omnibus punais affig- Il.

x natisèxtralineàmBA. ErgoceiIA
’ trum minoris circulirepcritur m ’

linea’B A. ’ *

Cal
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CASUS n.

Sir continu: maioris Circuli extra re-
&am BC , aut illius produâam , in pun-
âo PÎDucantur BF 8: DF par C.

Eritque .[CE a) CB. quia radii minoris circuli;

(CR CF, . ’ i
1:13. æ FC-l- CE.

A

Aqqui FC-[.. on, u FB r. PD.

Ergo PE 4.131). pars toto.

n , Q. A.
Hb Pnœ.



                                                                     

nge EuCLIDIs.

Thtor. P RIOIP O S l TV1 0
Il.

Si duo and; fi invitera ex-
- feria: contingant in 3.. iRçôîa

qua. illorum centra conjungi; ,
per’contaflum tranfilzit.

ÏDEMONSTRATIO.’

SI Adverfarius hoc neget;
v fint fi fieri potefi centra ira con-

fiirma, ut méta FG. illa con-ï.
jungens non tranfeat per puni-H
&um contaétus B , Ted circulas
fecetin C 8c D. Tum duétis F3.
GB.ein triangulo FBG.

La-
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LIIËCl’a F8. a FG. * V 31.291.
Arqui F B BG 30 partibus FC. ’ .

GD. i I
Ergo FC. GD C tata FG.

quod cfl abfurdum.

Eadem demoni’rratio vim hm
bebit quandiu punch C 8: D non
coincidunt. : quod folummodo
fit in punâo contaüus B. Ergo
linea centra conjungens pcrillud
tranfire debet.

’ (LED.

Hh 2v. Pro? .
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. 11min i *PROPOSITIO .XIII.

l 1- . ,.Citadin circulum noir tangit in
plumait: punais quant ana 5 five
mm: . fivaexr’ra tangat.

B
-

DDEMONSTRATIO.
Gains I. Circulus ABC tangat (imita

Adverfarium) in duohuspunëtis A 8c B: i
a rr. u. Tum reâa ËE , ltendet a ad puna: con-

ta&us A’& ducarur PB.
FE .4.- EB æ FA; quia (un: radii

cjufdem circ uli.

" At-, v”
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u

Arqui PB 30 FA propter esndem
rationem. ’ I

,q Broc sa .g. En ho FB. (un! en

’l abfurîumi r in
Cairns Ilz Circulus ABC (fi non in

uno) in duobus puné’cis tungar circulum

ABD. fc. in A 85 B, Rcâa PE quæ
centra conjungic tranfit pei- ccontaâum’c’” ’1’

A; vAtqui (juxta advcrfiumi, qui ctinm
contaôtum in. B ponit) illa etiam tranfi:

i Fer-B; utlinea PBEfi: linea méta.

0.1.;

. Ergo bine fequereiur duas métas
FBE , PAF. comprehcndere [panant
030d cfiiabfurdum. ’ - d Ann;

i’ Ï Hh 3. "PRO;



                                                                     

Theox.
13.

n 3. in.

24.62 . EuCLID-I a

PSROIi’osITrio. XIV.

I. (Æquales rafla AB. îDC
in circula aqaaliter a centra di-
flant. ç

2. Et agiralilef a centra di au!
e les inter je agada fiant.

.13. c.
DEMONSTRATIO.

’ PARS L.

- Ex centra E duâæ perpendie
culares EF. EG 5 lineas a AB. DG
bifecabunt; 8c quia totæ flintæ-
quales errant-8: («smilles AF. 9X?

v *æquales:ducantur radii EA.,ED.
In triangulis reâangulis AFE

96’151.

.. pt:
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UtajIF.FE:nr:i AEl I

. gta7JG.GEJDUÎDE.(4"7’ i

à", AquIDÀ-ÈÉD nm

a radiis. -
; Ego a... AF. FE. Jo mtisDG’ GE

s, a dl? a) au;
i

RemanetDFE 300GB. -
Ergolineà FE 30 GE adeoquc

diminua æquales. "
P A R s Il.

Supra crane.
[un AFFEŒDEis DG GEXS

. D FE ü , son GE.
Mr Jo DG.

ï Ergoipfa dFæDG. 8c ipfarum A

dupla. Ib

flBhaoDC. ,I Q.D.E.bu6!
c

J

PIO-
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. xPROPOSITlO XV.
Tireur.

’4’ il ’ 1. In cir-
C D cula JBŒ.qu . q] K il: raflant»: in-

Ag-Ægjï firrptarum
H a .1 Maxima il? t
mimerai" l I API .z. Reliqaarum mm ca BE ma-

jor qua centra papier.

-DEM0N5TRATIo.
Pars Ï. Duâis GB. CE. in triangule A

. BUE. ., un, Duolatera aBG. CE CBE. A
Atqui V BG. CE :0 AF. Diametro.

Ergo AF C BE.
ÎParslI.’Du&is CC. GD: intriangulis i i

A i BCE. CCD.
Lntus BG an CCl (fini: fun:
Latus CE æ GD radii.
At mg. BCE C CCD.

Paris Ergobafis BE b. C CD.
Q. D. E.

Pro:



                                                                     

LIBER- TERTIUS. .249

PROsPOSITIO XVI.r

15

si par extremi-
tatem [diamérri A
ducatar perpendicu-

laris F5. . ’
I. 11L: radetrx- * t

Ira rirtulam. l
z. Neque in!"

, ipfiam à" stratum
alia rafla ad tantaâum A dari part]! , qua

’cirrulum mm fart. t
I V DEMONSTR ATIO.

Paul. Ex centra D ad quodlibet punétum F
duéta DE , en: in triangulo DAF.

Angulus A C F. quia nngulus A mans.
Ergo Latus (a) DF 4 latere DA.

Atqni DH æ DA. quia funtradii.
a r9. I.

ErgoDF C Dl-l. Adeoque quia punéhim H
en in circumferentia cri: F extra.

Idem ratiocinium omnibus punais lineæ
FAE potefl: applicari: adeoquc tota FE. (excc:
pto punEto A) critcxtra cuculum.

Pal-sa. Ponat advcrfàrius reâam A3 poil-r
duciiqzer AE. &circulum àbfque circuli (taie-
nc. Ek centra D ad AB ducatut perpendiculag.
ris DK. Eritgne in triangule DKA. ’

O I i A



                                                                     

,159,,. EuCLIDIs
Ang. DKA   D AK.

519.1. Ergoçarus DA b &. Dit.
Atqui DA pertingît ad ècripherîam.

Ergo caditDK. intra Circulum;  adeo-
que linea AK illum (mat.

. - .COROLL’ARIUMI.

Hinc rurfus parer rcâam 1i-
’ncam Circulum tantum in une
punfio tangerc à mm den’Iom
flratum efltotam reétam FE ca-
dere extra circulum ’excepto uni-
co Apunflço A 3’ adcoquc in i110 f6-

fc cançum contingunr. ’

,Pfizo-



                                                                     

Luna Tsarrus. 251 ç
P802051 T10 XVIII.  P’°bl’1’.l

E A data pzimfïa
’   .4 raflant 1,171640]
d. AC datera quL braillant 44mm

1 L [BOB tangat. ’
’ CONSTRUCTIO.

. g. Ex pun&o A ad centrum ducaux;

mâta AD. ’  z. Centra D radio DA dcfcribatur

circuliarcus AE.  . 3. Ex Runâo B erigatur perpendicu-

laris BE. V .4.. JunâaED, ducatur AC.
Dico lineam AC tangere circulum.

DEMONSTRATIO.
In triangulîs ABC. EDB.

. Latus AD il) BD) (Mia Tant radii co-
LatusDC 30 DE ramdam circulomm.
Angulus D communîs.

Ergo aAng..ACD il) EBD. I a 4.1,
Arqui Ang. EBD cil; reâus p6; confl.

Ergo’etiam AC D cil métas : adeoquc

lineaAÇ b tangit cigculum. b ,5.ux,

n . *. a ’ ..
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crhrox.
x6. X. v

Àc19.1. -

b Ax;9.

P RO.PO 51T [o XVIII.
* V v 6:7 rafla limaA 0,1;N’" dB Ianga’t drap ’

. * hm; , quæ ex ce
9 p ira 7) ad cantal
. D 67mn C ducitur

7- 9C; illatangen-
gelai dB perpenkiculafz: erit. .

IDEMONSTRÂTIO. -
Si neget Adverfarius; Sît alia qua;-

dam DE perpendicularis ad tangentem:
mm in triangulo DCB , D .

Angulus DBC D DCB. juxta Ad-
verfarium. * D ’ .

Ergolatus DC d DE; a
Atqui D DC :0 DE. a

Ergo DE D1 DE. Pars major a»
to: quod CH babÏurdum. Et eadcm de-
monfiratio baba: locumqin omnibus pun-

V Gais figez CB.

. Pao-
k
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y , v .5L D PRO P0 s un o XIX. m.

, ’ x7.Si rafla lima dB
tançai thulium, à
ex contaflu C dam- A
fur pnpendicularis
CE in dia erit un

E 17W"). I

1’ A- B

DÉMONSTRATIO.’

A SKEOC ab Adverfàrio negetur ; .alibi
; centrum aflîgnare debet: Sir: hoc in E: D  

tum duâa FC cri: A . ’
Ang: ECB reé’cus. par propofit.

ArquiFCB a adam reâusjuxta pofi- :18. m.
tionem Advcrfarîi. ’ Ï  

Ergo ECB 1) FCB. Totum &Pars:
  quad ePc abfurdum. A
r Eadem autem dqmonfiratîolocum ha-
: be: ubicunqule ab adverfario centrum po-

,- natur extra hneam CE. A .
Ergoînlinca CE repcritur centrum. D

i E; D. "
Iî 5 PRO;
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. .9 .ne". . P ne? 031,11 o XX.

un DAngulus ad Centraux GEB du-
plus efl anguli GEB ad peuplât;
riant , mm idem ana: GB a]! 6m,
fi: angalarum. a v ’

DEMONSTRATIO.

Caqu I. In triangule Ifofcele
’Angulus GEB :0 mg. DDA- B. 16.1.  
4. AtquiD æ B. 5. I.
Ergcg GEB. guplug gagna, D.

z

Cg;
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Cafus z. Duâz AF par centrum E Q
. A- 11mg. BEF duplus ang. BAR) par ca.

Ving. duplus mg. CAP (un). I.
IomsBEC duplus rotins BAC.

Calas 3. Totus Ang. GEC CH

duplus rotins GDC. s
Partialis GEB CR duplus par-

tialis GD B. , .
Remanet BEC duPlusBDC. QE- Da ’

- ’ ç Paon.
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film ’V. PRO pas 1 T10 XXI.

"3.. In circula , qui aident armé BC
infiliunt angali BACB’DC’, [e15

qui liant in’eaa’em figmmto, film! ’

inter [a agadas. ’. *

DEMONS’ÉRATIO;

Afigulus BEC en dupl’as BAC

- ,. Arqui ga. BEC en dupxus ancra 11L.

D 
("Je ErgojBAC a3) BDC. 1

; "V I Pre
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Pa OPOSITIO. XXII.- r ’rbeor;

’ drilauri

circula *
’ infiripti

ABÇD

anguliapâ

D.B,pofi1i
daubas
m1”: fan:

. . arquai".DEMONSTRATIO.
Duâîs diagonalibus AC. BD. L »

(Ang. O æ Q aquia infifiunt arcuî au, m,-

A » .Ang. S æ aguis infifiunt arcuî

C .Tôtusangulus ADC :0 Q4. R.)A .
Angulus ABC æ ABC. ’ ’

’ Duo angulî me. ABC au tribus

"Q-FR-Æ-ABC. .a a
Arquî hi fies funt un Rcâîs.

h. Ergo & duo ADC 4-ABCJo z Reâîs. a 0.13.. D.

Il: 1 me;
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Thcor. I PROPOSITJOwXXlII.
Il.

laper radent rafla Tl: (on- A
flituta fiat dan. [ègmenta circula-

a un; inæqualiaï illa mon [am [i-
milia. ’ C

D 8
- ï DEMONSTRAÎIOQ

VSi contendat Àdverfarîus illa elTe fi-
miliafi, durantur rcâæ FE. ED. DI.

Ana. DÈF a) DIF juxta a Adverrarîum
a Dcf. .1o. m. AtquîDEFP DE. pet v16. I.

. ,, . .I Quæ duo. fun; contradiâoria.

Pro-
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LIBEfa Tiannus: 279
D PROPOSITIO XXIV. gueux.

Srgmmta fimilz’a ACE. ŒEF,
laper: æqaalilms rem: A8. ŒF

. , canflitma, inter [a [am aqualia. "

.Ë.
(ï (ï

DEMONASTRATIOM
Superponatur AB ipfi DF, au; com:

gruau: au: non. hSi non : tum perîpheria ACD. -
Ve! cadet totaintra vel extra perîphc- .

rîam DEF: contra præcedemcm. »
Ve! interfccabit pcripherîam DEF:

tune circulas circulum (ecabit in pluribus
’, .quam duobus punétis r contra Io. hujus.

Ergo congruent: qdeoque film a æ’ une.

qualia. Q E: D-
1

K k a PRO-
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260 Eucixnzsà
a PROPOS 1T 10 XXV.

B n. Circuh’ denim
arcum 11.8 7)

inferfiære.

r
CONSTRUCTIO.

V 1. Tria punéh ad libitum fumpta l
A. B. D. jungantur mais AB. BD.

z. Dividantur bifarîam par-perpendi-
cularesDEC. PC. ’ - C

Dico in illarum interTeôtîonîs pun-

âo efie arcus dati centrum quæfitum.

IDEMONSTRATIO.
I Centrum efi in perpendiculatî EC.

Il: 8: in perpendicuîari a PC.

A ’Ergo eft in unêto interfeâîonîs;

quia illud tantum habent commune , 8c:
circuli unicum tantum cil centrum.

Adeoque ex centre C arcus perfici po-

mît. Q E. F.
.4

Pto-
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ï PROPOSITIO XXVI. M

I ’ . 23.L 61’ in circali: aqaaliau: angali
3; five ad centra. G. H. fiveadpe-

riplaeriam B. E5 fin: aquale: :
tune ahans amas AC. DE . qui-
bus infiflant. mm: agadas.

v à. . ,15 ’I .L f f x ’
C G xaE. A l C r1. x F

(

DV
leMONSTRATIO.

Duâis mais AC. DF. in. triangulîs
AG Cl. DH F; ’

Latus’ AG æ DE) (ma fun: radii’ cî:-.

Lamé CC æ HF culorum æqualium.
Augulus G J) H. par propofitîonem.

Ergo Bafis AC a3) DE . a 4.1..
Pian: jam anguli B. E. ad perîphe-

tian: (mais AB. BC. DE. EF.

Kkg «(klîap’
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263 E U c L 1 D 1 s
Quia autemangulorum ad centra G.H

æqualium Iemifics ad periphèriam *B.E.
etiam fun: æquaies ; vlegmenta ABC
DEF crunt humilia: nchque quia fu-
per æqualbus métis (tint conflituta ,
crunt æqualia: (hm fi a l(;[ÎS circulis
æqualibus aufetantur remancbunt arcus
AC. D F inter (c æquales.

Pars z. Hæc Codèm fera ratiocinio
demonflratur.

. Sed nomndum in parte prima figuras
debere confiderari fine angulis ad peri.
pheriam; qui in demonfirationc danum
confirai debenr. I

Sic étiam in parte (ccunda fpeâari de-

bcnt abfque angulis ad centra , quosdc-
monflratio demtun requirir.

Adeoque utriuiquc partis demonfira-
- floue ambo anguliôz ad centra 853d pe-

«ripheriam exiguntur: cum pet flics de.
monflrfiur æqualitas reâarum; pet bos
vero fimrhtudo fegmentorum ; quæutra-
que nccefiaria faut.

Pro.
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.PRoposr’rro XXVII. Trot.

si m aqualzbas circula ana: AI. DE "à
fiat aquales, ,anguli illi: infiflcme: [in ad
rentra G. H. [in ad paripbcriar. B. E. fun:

5mn [e qui". ’

. Bi L

A I.gDEMONSTRATIO.
. Pars I. Sinon fit angulus Gag H.

l EH! G D H.. Ve] G e H.
SitG D H fiatque

Angulus AGC 35H.

Ergo a Arcus ACE) DE.
Atqui-Arcus A1 æ DF par Propqfit. a a. tu.

’Ergo Arcus AC a) AI. TouÎnËc
pars : quod efi abfurdum. Ergo angulus y
G non (fi miner H.

Eodem mode probatur angulum G ’

mu 6ch majorem angqu H. l
Ergo fequîtur G efie æquaicm A.

Mrs z. Hæc faciie eadcm formula de-

, monfitatut. . - Pro- i

z

î
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P R0 ros l T 1 o XXVlII.
Si in circuliraqnaliaas Jaffa

’ 7 fiat æqualas rafla AC.ËDF : mon
, A .atzam, que: aafarunt’. aram- AC. J

95 imar [a agadas.

Tireur.
25.

Il DIEMONSTR’ATIO;
Du&is métis GA. GC: HD.HF, in

triangulis AGÇ. DAF.
Latus AG :0 D11) Quiet radii requa-
Latus GC (I) HF. lium circulorum.
Bafis AC æ DF. pet propofitionem.

i

I

i
4
i
I

i

l

i

a 8 J ErgoAngL AGC a ab DHF.-
b 23.1.11. Adeoque arcus AC b1) DE.4 a o.- E. D.

I

Ca-
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jPRotaosrir’i o XXIX. nm. Î

. t - a6. ’l Si in aqaaliaas airaali: anar
V dCDF fiat agadas; errant ÔP
’" fuatandanta: rafla .40. DF inter

[a tamias. A A

DEMONSTËATIO.
î

V Duâis GA. GC.’ HD. HF. crunt in
triangulis AGCa-DHF. ’

, Larus GA au H .Qtia flint radii æ-
Latus GC æ PIF ’ aliurn circuloruth.
s .Angulus C æ a Hi; quia arcus AC P04 a 17-m-

nitur æqüalis DF: A - v
ErgobafisACbb DF.I’ . 54.1. I

. D. E.
u , Pro?



                                                                     

266 Eucnmrs
m... .PROP 0.51110 XXX:

Datant air.
cadi arcum ABC

affila"! lara-
c ra. a .

C0 R U C T I-Or
I. Ducatnr re&a AC , dati arcus ex.

trenüates conjungçns, . ,
I a. Illaperperpe dicularem DE , bio

(ecerur. - -Dico, Arcum bifeâum 6ch in B.

; . DEMONSTRATIO.
Duâis reâis A3. B. arum in triangu-
I .lis’ BDA. RPC. . A ,

  Latus BD unique domaine.
,.Latus AD 30.! w DC) Fer con.

Angulus BDA ŒBDC. flruâ.

. 4. I, é Ergo Bai-ris. E421) .- BC.

b 13- 1- Adeoqu’e Anus BA æ b BC.

i Ergo Arcus A3 C divifus efl bifariaml
, (L E. D.



                                                                     

A.

L

. LIRE; Tknrlus.
* PROPOSITIO XXXI.

267

11m.
1. ÀngalasABC fi’mz’airaa- ’7’

la rafla: afl.
z. la [agmanto majari angalu;

’ V BAC rafla miam
3. In figmamo vara minorai

gala: C rafla majoré. ’ ’

- LUSTED Fra-
.DEMONSTR-ATIOL

art-

’ Pars I. DuétaDB, erunr duo trian-
gula DAB. DBC." Ifofcelia g adeoquc
anguli (apr: bafes » a æqualçs.

15.th ang. DBA BABA A
Eq ang. DBC ï) DCB.) ’

a 5.3..

Totus Ang. ne au and»... me
a. BCA.

Atqui in triang. ABC tartines ne; in;

guli fun: au b 2. Rcâis. V

i ’ El 2. .b 3:. I. L
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LErgo ab una parte angulus ABC cil

reâus, 8C ab airera duo reliqui BAC.
BCA etiam æquales uni reâo.

Pars z. PCl’ partem I duo ingulî BAC

BCA fimul confiituunt unum rcâum:
largo lolus BAC en: minot reâo.

c 31. 111.

Pars 3. InquadrilateroABEC.
Duo anguli A 4r- E J) C z Reâîs. 

Atquiang. A   uno reâq pet Par-
’ tem I. ’ ï

’ Ergo 3:13.13. 4 une reâo.

s C HOLIU M 1.x
Si’ triangqli reâanguli hyporenufa di-

vîdaturbifariam; critpunôtun) bifcé’tio-

nis centrum circuli pet tridpunéïa angu,
latin tranfeunrîszadeoque examen normæ.

  sa; O’LIUMfi 11.1.

  AÈx hac picpofitiohe dedacièurjèquçm

pno-BLEM A.
 Mînus qiiadrqtum Z a majôre Xfub-

traherc , feu éxhibcre diflcrentiam (paf
drawïumX, GAL. .7

. J » 7-   - ÀÇon-



                                                                     

L1 nnkoTnnnus. 269’
CONSTRUCTIO.

, C. , .

 -  V.2L)Ï* 3X ’ » 4.
14 SupeplABJ) X5331: Sëmicîrculus

ACE. ” I A ’z. In Diat’nctto A3 fumatur AD

æ 2’. [A è j .; 3. ÇCcritro A indîo’èDzdefcrîbcar-

v cumDC. erit rafla AC aidai?) Z.
Dicokdüâa-CB illiuç, Dz ÇB cfle quar-

æ fitam dïffcrèqgiam quadrupŒm AB. AC;

ï DEMNO Q5191: A T410.

Per propof. 31.111. angulus ACE cil
reâus ,. ergo in triangule reâangulo

1 AÇB cit - , ; -ÎS AB æ BAC 4.0CB per 47.1.
r, a AÇ. C1. AC, l ,
. mus ajonc Jo des;

l I . L13 Pzio- o
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270 7 ’IEucLIbI-gf v

PROPOSJITI o. XXXII;
Si rafla lima dB thulium tan- I

gai in C . à a [072248714 damna:
aléa circulum [flans : cri! daguât:
a tangente à lemme filial: æqu-

I lis angqu qui fit in alterna je.

DEMONSTRATIG.
. . Cafus hicobtinent omnino duo :

9 Au: cairn Iîhca circulum recalas ad tan-
gehtem efl perpendicularis à: :111th Fer
centras; 0j, ut’CD. y . * ’ V. V.

gag nuançât: ut CE.-
’,Cà-



                                                                     

L 1 un. Tant-1 us. 27g

3 ,».«CASUSL
.y Deinonfirarî debèt angulum ACD, au

HCH1.. o
A Angï «ACD efi reâus; par hypoth;

W 1&8: aCFDCfl reâus: quiaeflin Se- "un,
ï- micîrculo. . A

WErgo ang. ACD DICUFD.

ÇASUSIL

Ah 1mn parte probari debet efle ang.

X ACE à) CFE. .’ Ang. ACD :0 CFD. par cafum I.
S (Ang. Q   a) bR. quia in codem humé

fegmento. - I
Remanet ang. ACE æ CFE.
Ah mon; part; Probzçri deth mg:

BCE a) CHE.
lAng. BÇD æ CHD pet cafum I.

A Ang. ao S. quia funt ecdem
o fegmento. I n v  

X

fv

z

b A Tous mg; BCE-(æ macula.

  , I o QEO D0 V

P1192



                                                                     

’17:   ?Eucr. 1ms

nous: 5p n op a; 1e no” XXXIII.

’   Jupe; data rafla dB [agrum-
tdm (Mali (anflruere . quad t4-
piat angulum data eangulo 4’un-

Efi autem angulus dams Ve! reflua ut
E, vel non reflux ut H. C .. k I

fl CASUS I.
Confiruâîo 8: Demonfiratio.

l 3mn. Data AB bifariam divîfa in D. Centra
" p radio DA fiat femicirculus ACE. hic

r x capît aangulum reâum A913 , adeoquc
data Fête E æqualem. I "I

- Ca-



                                                                     

Luna Tzn’nus. 27;
GASUS H.

CONSTRUCTIO.
l I. Ad datæ BA punâum, A ducatur’
DK,utangulusDABfir æquaÏes bangu- h” 1’

a. 10 date C. . I o .n oz. Ex A due perpendiCularem AF.
3. Fiapnngulus ARE æqualîs angqu

BAE. ,, 4.. Centro E, radio EA vel .EB
(quæ pet 6. I. funt æquales) defcdbe

circufum BIAG. . . .
Dico fagmentum AGB capere angu- e

1mn date acuro C æqualem.

U: 8: fégmentum AIB capere angu- e
lum data obrufo H æqualem. -

Pars I. Ang. ’DAB a) c AGB , in Hum V

alterne fegmento. ’
Et Ang. DAB ï)   C perconfir’uâ.

Ergo æ Ca’ Pars 2.. In quadrilateroAlBG. ’ , C

. Duo anguliI 4. G du) zReâÏs. hum
Et duo anguli H4. C il) z Reâls.

rgoI-!.G a) H 4- C. I
; S Atqui G, 30 c C. pet. par- aux];
n h ’ tem’I. o
r n e .955;15.ng IJOMÏ; Q me-



                                                                     

C 274. "Eucnlolïs

même. PROPOStITIVO XXXLV. .

A ddta I circula 91’736 fig-

; mentant (1’311 auferrc, mpicn: *

angulum 73 ,n data angulo rD j
. arquaient.

CONSTRUCTIO.

i. Ducatur méta tangens
Circulumin A.

f z. Ad AfiatangulusEAC ,
æqualis angullo data D.

. .   l Di-



                                                                     

’ t

Lrnzk Talulus. in.
Dico (cgmentum ABC

’ capote angnlumæqualem D.

DIEMONSTRATIO.

Ang. EACao a ABC in 31.331.111.

tcrnofegmento. .
Arqui BAC sa D percon-H

firuâionem. - l I l
e «Ergo [ABC au D. " ,

94113.50. ’ .

Mm 2. P304



                                                                     

Theor.
:9. e

u

276’ Eucmîns. - .

-PRovosrfno .Siin circulodud raflai ML CD mutila
in E faunin: Reüanguluni comprebm-
fun: full figmentis «nia: AIS. E3: (qui:
tfi ci quad flub [egmzmis 41min: CE. BD.
comprcbcndimr reflungulo. ’

1- Quatuor dîverfi hic occurrere pollua: I’

eafus. ADEMONSTRAII O.
c A s U s "I.

Si rafla: AB. CD le mntuo feeent in
Centre: tum E: AEB cri: 30 D CED:
(111m quatuor illorum latera En: radii,
adeoquc inter fe æqualia.

. Cc.-



                                                                     

LGna’rakrrua 277

CASUS Il.
Si una CD pet centrum F duâa me;

ram AB non pet centrum tranfeuntem
feeet bifariam adeoque a perpendiculark a 3. un
Ier iu E: ducatur 143..

DEMONSTRATIO.
ŒCED-FDFEbŒDFDfeuDFB.55.111..

Atqui [11312443143 a). a En...

.Ergo iliiinn hujus locum pofitîs.

c: Clan-9m13 a0 [JPL-14:1 EB.
DAdeoque dompta utrinque eodem D FE.

ECED æ Cl EB hoceft ŒAEB. ’

e CASUS III.
Si mâta CD pet centrum’F duéîa alte-

r: non pet centrum non dividxt bifariam
in E.

.DEMONSTDRIATIO.’

Duêta FG perpendiculzri ad AB , ut
8: FB (un) ont.

Mmz’ Ü,



                                                                     

278 EuchIsECED-l-DFEŒ) mon) hoceflDFB.
DFGH-DGE47J. DFUà.ÜGb47 Y

Sublato utimciue Ü FG. cri: l l
DCED -:--DGan bagota xSublzto mon a AEB-l- D 63-; ,-. n’.

mon) a) :2 AEB. Q. D. E.

CASUS 1V.
, Si neutra trànfeat pet centrum 82 f

D omutuo fecent utcunque. -

DEMONSTRATIO.
. DucatutGH.tranfiens percénnum F
8: pet interfeâionis punâum E. Tarn.

a AEB. ao a GE perca-
ÏEtŒ CED J) eidem C3 GEH film 3.

* ’ ErngAEBæECED..

. A .Q. E. D.
N. O T A.

[à Inbeafu 3. 1113 qua: fibi invicem lub- a
feribunturinter fe (un: æqualiaôc inferio-
ta loco fugeriorum legi lichent , ac fi in-
una eadem linea eflcnt fubflituta; id
quod etiam in plerifque aliis demonfira-
n°511315 obfcrvandum. fi 5

SchoË

. .



                                                                     

LIBEa-Tnkrrus. 279
-S C H O L I U M.

Suppofitîs Librï V. Definitîone I.&

910p. 4 & 16. (quæ cum hac propofitio.
ne nihil habenr commupe) hæc unîca’de-

monflmio facillime omnibus cafibus in-

fervire poteft. , ’ l
DEMONSTRATIO.

Duâis AD. CB, en: in triangulis C D
AED. CEB.

An ulus A11) qMg D æ mu. m.
Ang. AED J) GEB. 15.1.

hrgo erit pet 4. V1.
AE-EDECED l EB.
. EtpernoflmmlTheorJ. Lib. V.

vel 16. V1.1
BAEÉDJJDCEÆD. (1.13.12?

A ’ Pro-a



                                                                     

28° EuCLID-za
P3090 51h on ÏXXVI.

Theox. xe 3°.   v siapunéïo A cx-  ;
A tu circulnm dmdamna" du réât,

1016 mangeas AF ,
«Item [mais 113.
151i: refleugït’lum

BAC , [ab tout
came Bd à" iltiu:

. [une AC inter pun-
fiam A (’9’ tirmlum interjcêh tâmprcbtn:

fun: , agnate quadrato :angmtis AE.

Duo hicnotançli fun: cafus.

C A s u s I.
Aut feeans AB tranfit.per centrum D.

W" DEMONSTRATIO.
DuâaDF, en:

pBAC-l-«DDCaæ DDA.
DDF-4- DFA.47.1.

Atqui DBC æ EDF. Quia fnntaradiis.

a BAC "id-ù. l

. c A s U s 11;
ou: fecans AE non nantît per Centruuià

. d DG!l



                                                                     

VLIBER TERTIus. 28x
DEMONSTRATIO.

Ex centre D duéta perpendiculari

DG ut 84 DI : erit L oSEAIDaGIæaGAxA
DDG QDG”

CELA! -’r-ÜDG:ï-1DGI æ DDGî-i-DGA.
1.7.1013: mi U517 D m. 47.1î-*

14°C CE U FD-H a Ffl.q.7.l.
DÉLAI-P43 DF a) (Il DF .4..DlïA,

Sublaro utrinque El DE I

SEIN 20 DFA.
(La. D. , ù

CORQI7LARIUM. I.)

si a punâo qucvîs extra cïrculum (un: 4.

pro , plures reétæ circulum femmes du-
cantur, re&angula comprehenfa fui) to-
tisfeâantibus a: partibus encrionbus ,
inter fe (un: æqualia. M D



                                                                     

28:7 EDCLIDIS’
 SCHOLIUM I.

Suppofitîs iifdem quœîn Scholio præcedenti.
hmm damus Corollatii primi demonflrationem.

" Demonflrandum e11: B CAB effe æqualc
CI DAE.-

. DEMONSTRA T10.
Duâis CD a: 5E, erunt triangulaCAD. EAB

intx’rtè [influa

Nam anguliO-l-P a) z Reéh’sn, In-
Ptnngnïi AkB-Ç-UI’ Il) z Refiis I3, x.

Ergo o 4.1) .10 Afin-:9.
Et Subhmcommuniangulôùl’,

l O æ AEB.Demdc ang. A utz-inquc cit communie.
.Ergo R .30 ABE, 31.1- F j

I Quai-e m tmnguüs’CAD EA Bcrit pet-4.. V1.

CA---AD:EA 1.43. -
’ Et par 16,VI. ’ H5.4



                                                                     

L mon. Inn-rus. 283
zéAABao:DAAE. Q.E.D.

SCI-IOLIUM Il.
Si jam ex punâo A fupra Iineam AC

ducàtu-r ALG. eodem modo duâîs GD

LE probatur eiïe il GAL a) ÈDAE; D"
notandumque CR punéta periphcriæG. L.
concave: 8; convexæ propius ad [a invi- I
(en) accedere , quaxn [anhéla C & B ; quæ
punâorum dilîamia adhuç magîs immi-
nuîtur fi ex A lupra lineam AG ducaux:
alia Circulum (ecans: donec tandem du?

- catur radin AF , quæ Circulum tangît in
unico punâo F,in quo punâa perîyherîæ

concavæ 8: convexæ coincidunt, adeoque
cum antea defignatæ effet): duæ lineæ A3
AC feu AL AG.intcr1einæquales-, jam
ex A ducitur Tolummôdo unica linea AF.
qua: ergo in fuPeriori proportione bis fu-

’ menda cit (c: Rame! pro linea GA , 8K fe-
mel pro LA. que (3&0 proportio fic fla-

bitFAl- AD: EA lAF.
Ergo pet 16. VI.

D Tàngentis AF a) DA. AE.
Que æqualitas ipfius Propofitionîs 36

genuinum exhiber (enfum , Ut hinc pateat
quam arâo nexu hæ veritates inter fe co-
hæreant, qdamque naturali una ex alia de-

. ducatur confequmæiâ. D
N n z MW



                                                                     

284. . Eucnrnrs-
CORO’LLA RIU M Il.
Duæ reâtæ ab eodem punéto

’duâæ , quæ circulum tangunt,
inter (e funræquales.

- COROLLARIUM III.
Ah eodem pun&o extra cir-

culum fumto. duci rantum poil
funr duæ teâæ, quæ circulum
tangunr. C

1 Eroë



                                                                     

LIBELCTERTrus-28f
.PROPOSITIO XXXVII. fiTbeorZ

I l 31.. e4 . St a pauâerx- D
À tu tirtulum pofi. r

ï 1:"!th fin! du
,fzfi V mita AB. Arma
C - j . a: reâangulum

G a BAC fit aluni:
ne quadrato 41min: .r E ’ Aï. tu»: tine; N

AF thulium tan-

, figer in P. C
DEMONSTRATIO.

Duâa linea tangente AH, ut8cliner’s
’ DF. DH.

ŒBAC aŒCIAH. hm
Atqui ŒBAC Il) Ü AF. pet propofir. ’
Ergoû AH 1) AH. hrgo AH I) Aï:
(barda Triangulis APD. AHD.

’ Larus AF æ AH.
Latus FD æ HD.
Latus DA Commune.
Ergo Ang.AFD I) AHD. b 58-1-

. Arqui c AHD en reâus; . 618-111.
Ergo ergo AFDÎ’CÈÏuswefi’ adeoËiue

d AF tangens. C Q. E. D. d 15. tu,
I x

FINISLIBRITERÎIL A
N n 3 PRO-1



                                                                     

È LTD [S ’*
h E’ILEMENTO’RUM

LIBER QUARTUS.

ŒE-PINIYIONES.
I. Figure rçflilinm . m figura

refiilz’nea iulcribi diritur , cum :
fange]; ajax figuræ, que infai-
bitur, anguli, fingula latere ajax .
mi infcribitur tangunt. ’

2. Similiter (9’ figura cirant;
* l figura»: delcribi dicitur . mmfin-
r gala ajax. que circumfcribitur, Ia-
Iem fingulos ajax figuræ anguhî
tetgerint. hmm 9mm illa de ’5

[rhénan D . . g. Fi-



                                                                     

’ Luna. TERTIUS. 287»
A .

B Ca 3. Figure aldin: refiilimd in
t circula infirz’ôi dzcz’tur, cum fin;

guli du: figuræ. que inlcribi-
; un, anguli tetgerint cirruli pe-

rileeriam. x I
4.. Circula: autant vinant figuv *

mm defcrz’bi dzrlmr . cum circa-
Ii peripheria, fingulos tngit ajax
figure, quem circumfcribit . an-

gular. V r5’. F figura ne-

ra refizlinea rif-C
a; circulant de-

G’ f criâi. dicitur .
’ mm linga la la;

cura ajax ., gaz
, l czrcamfcrzéztur.
circzliferzpberiamtangunt.6 il lin E

J.



                                                                     

288D Eucnmrs
6. Jimilz’ter à circula; in

gara inlcribi dicitur , au); cira:-
tli perfplaeria fingula latere rugit
8j!!! figure in qua infcribitur.

7. R334 in circula arcomm- .
dari. [tu coaptari dicitur, cum
ajax extrafin in circuli perz’pherin
fuerint.

Sic A B. dicitur in circula ac-
commodata non vero C D.

Pr -



                                                                     

Luna Tnn’rrus. 2815

PROPOSITIO. I; 13.01.14;

In data cir-
cula 1419C an

ccammaa’arè

D refiam ’ .811

, aqualem (Ya-
ta rafla û : qua Girard: drame-I
trofikCimnlfit major.

CONSTRU’CTI’O... -’

1. Inîdnro teintant) duc Dia’metrum
BC; Cuifidaïl reîtaDtit æqzmlïsî, pe-

tite farisfaâum cric. Si vem minon v
z. Abfcindc a B E æ D : 86 Centre B a 3- L

radio BE dcfcrihe arcum circmi EA.
Die.) métaux B X el’îc æqtn-Iem D

8c coaptatanrin Circuio. ’ » f

DEMONSTRÀTIO. w
Linea D .1) BE pet confiruâionem.’ a

EA po BE. quia radii. D

Ergolînea D b go 13As (luge-CR com ÎLËfir.

aptatajn crrculo quia .c umque ennemi. 7. N.
W? tcnnmarur in perîpherig.

.0 Q ’ PRo- 



                                                                     

2.90, ”Euç.Lrn1s

2:01.ng PROPOSITION.
D ï In data circula ÂBC triangu-

- hm. JBC dafaribara, quad data
Ériaagala EDFF fit aquianguv

un. r

’ CONSvTDRUCTIOu

hmm, 1. Ad admît-æ tangentis CH
623. puné’tum A bconf’tituarnr mg..-

’ lus, GAB. æqualisangulo F.  
2. Adidem punérum A abal-

terà parte fia; HAC æqualis an-
:au-ILPE: ,ï’ A a ’

. Jungatur resta .

. , , 1, Dico



                                                                     

. LIBER- Tzknus.’ 3:9: 4.
.Diéo triangulum ’ABC .ipfi

DEF eflè æquiangulum.

DEMONSTRATlo:
Intriangulîs ACE. DEF. H

Ang, C (c) ælGAB .1) F per confirmât:

A C HAC æ E per coutil-na, C 31. Il].magna (c) a)

Duo anguli C 4-3 30 duobus
F443.

Ergo etiam tcmus Mao ter-Î a . cm;

tic D. 3* la

ce." ’ Pré-



                                                                     

Probll 3.

a 23.1.

bi6.ô:
x7. 11L

’29; .EÏJCLIIDISÉ .

PKOPOSITlÔ-HI. I
Circa daman 25mm»: BC E tu".

ïzgulum LMO dafarzbaré gagman.

galant dam triangula APD.

f.C’ C , Xe Ctüz

-1 -..H DYI j«a ne F A - ’ *. .. :M ’A L» B M’CONSTRU CTIO.
I. TrianguliDAF lotus Aanroduca-

tut in G 84 H. ’

2. ln cireulo duâo radio IB , Jfiat
angulus BlE. æqualis trianguliexrerno

Alugleo DAG. » .
5. Fiat angulus BIC æqualïs externe

DEH. i. 4. Ad tria punâa B. C. E.ducantur
tres mangeures 0L. 0E. LM. ’

DiCO ex illarum concurfu orirî triangu-
lum OLM. data DAF æquîangulum.

DEMONST RATIO.
Ex Scholio prop. 32. I. quadrilaterum

r BIEI, dividî Potefl: in duo triangula,cun1

"il; au-



                                                                     

LIBER- Tandems; 2931 »
autem unum triangulum continent duos
angulos mélos.» , duo continebum qua-
tuor; adeoquc quatuor anguli in quadri- .t
latere diâo erunt æquales quatuor mais :
a quibus fi demantur duo Creéti LEI. 967 IE1"

LEI. remancbunt. a .« t
Anguli BIEJF L on z Rcâîs.
Atqui DAG-1-.DAF æ z-I’xeêtîs.

Page 31.94; L ao DAG 4.31m
d Atqui HIE J) DAG par ronfla]

. Remanet L J) DAF;
Eodem mode demonflratur quad fit: a I

angulus M æ DFA, ergo tertius O exit d z ou.

(bd tertio D. q 31.1, ’
x N o T A.
JQuod autemrangentes EL &BL’ in

punch; L concurrere debeaut fic patch. 7
Duâa BE.

Duoangulî totîLBÏ. LEI. 30 z R.
Ergo ang. partiales LES. LBE. (ex z R:

n

c Ergo reétæ ELBL concurrent. eAx. n:

Oc PRO;V4



                                                                     

.294. a ’Euchtm’sr
l

fichu. Pnopoel’rl o IV.

Tata triangule dBC circulant a
infariaara.

CONSTRUCTJO. a
1. Duos quoslibet angulos B.

. 9. x. C. a divide. bifa’riam per métas ï.

BD.CD. , ’2. Ex punira concurfuàDduc
perpendiculares DE. DF. DG.

3. Centro D, radio DE. de-
fcribe circulum. ’

Dico illum tangere 0m nia late-
ra trianguli in punétis D. E. F. a-
deoque ipfi infcriptum cire.



                                                                     

D Lzuunstn’rIus. :95
x DEMOINSTRATIO.

In triangulis DGC.DFC. V
Angf G J) I F. par conflr.
Ang.DCG a) DCF. quia ictus

C bifeérus en.

Latus DC commune.

Erg’olatus DG b æ DE d 5’126. r.

Eodem modo demonfiratur cf-

fe DF :1) DE. w
l Adeoque tres lineæ DE, DF.
’ DG-funtinrer (e æquales. il 7 î

Ergo circulas centroDdu&us .
ttranfit par punûa E. HG. 8:. un?
hgît: c mania I lattera; quia anguli 916.111"
Îad E. F. G. (une re&i.; adeoquc ,
dtrianguloinfcriptus au, D am 6.,

Y

,r

t mes- a:



                                                                     

1,296 vEuCLIDiÏ-sa

mm; - Paon-ostrr o V.
Ciraa datura triangulum dBc

circulant defarièare.

f CONSTRUCTIO;
- I. Qælibetcunque :ÀdÜO latere: AB.

* me 1- BC a divide Bifnrîam in E. 85 F; t
î - 8; F érigegperpendiculares r

BD." FD. d l .3. .pu.:&o concurÇus , defcribe
radio DA circulum.

Dico inuyn’quoquejranfirev per panât

’ BrC. adquuetriangulo circumfcriPtum
me. *

b u. I.

f K *DuMoNrsrnATIo. r-
ouais .DA’ DE DC. In triangulis j

DEA.DEB; ’ ’ ’ ’

I

7L5:



                                                                     

-4L.1mm QuAkTus. 297
, Latus DE commune.
.Latus EA æ E8) Par con.
Angulus DEA l!) DEB (huât.

Ergo fbafis DA au DE. ° * L
Eodexn modo demonflratur efTe DE
DC, adeoquetres’lineæ DA. DE.

D funtinter fe æquales. f
- Ergo Circulus centre D, radio DA’

a defcrîptus, mugît per omnia trianguli

punch angularia: adeoque iPfi en: tir-i
cuquriptus. d

Eadem conflruâîonîs Forrnula obtinet

în omnibus trianguli Tpecîebus; cumdhac .
I. folummodo dizfiex’entia , quod in Reâan.

ï gulo centrum caduc in punâummedîum

D Ibypotenufæ. rIn Acutangulo centrum cadat intra tri-

angulum. , d aIn obtufangulo vero extra:

SCHOLIU M.
Ex hac propofitione deducitur Merlu). . 1

. dus defcribendicirculum, per tria un-
’ fia non in une: recta difpofita, tran eun-

:. tem.. ’ " 0 . .L

P p; Pro:-



                                                                     

92,98   -EuCL1D.Is

m6. n APIR01P081T10 VI.

fiera Circuit) quadrant": in. .

firibere. .  , :
A

’ CONSTRUCT IO.

, I. Ducanturduæ Dianâetri AC
BD in centre C fc ad angulosre-

. &osintcrfçèantes. , . l
2. jungantur méta: A3. BC. j

Cl). DA.  Dico ABCDeflè quadratum
quæfitum.

DEMONSTRATIO.
Pro ’latcribus.

’ In triangulis AEB. AED.

Latus

î .



                                                                     

1, L sur. IQuAkrus. 199
Latus AE  utriqûe commune. t
Latus EB :1) ED- qui; radii.
Angulus AEB :0. AED. quia u-

terque’reétus. -
Ergobafis AB’doAD. î m;

Ecdem modo probatui’ .ADâ)

DC: DE æCB.CB æBA.,
k Adeoque quatuor illa latera in- 

. ter fc cruht æqualia.

* Pro Îmguliis. 

(mame; anguli A.B. C.D. iflis
latcnbus contentifunït in Semi-
circulo. ergo Eeéti. b L 53mn,-

Adeoque. ABC’D cfl quadraà

tum circulb infcriptum.

Que-E.

P9 z
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mur. ’PROIPQ s 1qu 0 VU.

Cirm datant Cirtulum quadra.
tu!» dejm’bm’. a *

la .   r, A a
  .13

R JnLAP
I c H ,

h CON-STIRUCTIO’Q

1- ËD’ucantuf duæ diametri
AC. BD fe mutuo ad’angulos te.

&os in E fccantcs. l I
, ’ » 2.Pcrillàrum extremitates du-

cantur tangentes FG. GHHI. IF.
ÎDico illasc’oeuntes confie

tucre Quadratum quæfi.

çum PGHI. -Y

A

Tel
à;
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IDEMONSTRATIO..[
Pro angulîs;

. In quadrilaterb AEBF.
’4 AnguliA. E. B, F. a) 34Reâie)s zzz-1..

Arqui 3 Ang.aA.E.B 30 3 Refli: hmm:liumî ’

Remanet ang. F51) 11Re&o.
Simuli ratiocÏniô probatur an -A

galas G. H. I efl’ckreâos.

  Pro lateribus.
In parallélogrammi’s. FÎD. ID.

lattera F G? I H (un: æqua lia îDia-
mettç BD . adèoqueôcinter (a.

In figrallelogrqmmis 1A. HA.
,latcrà F I. GH fun;b æqualia Tia- b 34.1;
mctro AC. ’

Atqui miametri AC. BîD fun:

inter fe æquales. ,
Ergo 4. jettera FG. GB.. HI.  

IF funt inter fez ualia. .
Adeoquc FG I cit quadra: Z

mm quæfitum. Q. F . E.
pp gy .1 Pro-î l
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PRÔJ’OSITIO VIH;

In data quadrato’ Circulùm de-

fcribere.;  F

rtçbl..8.

c ON S-TR u C’TÎÔÆL

Cgouales PH. CI:I. Ducanturduæ dia

f: interfccantcs in E. A
z. Ex E demittatur adlatus Piper-

pendicularis  :EB.
3. Centra E.’ radio EB; dcfcrîbatur

Circulus.   °    I Dicqillum tangerelatesain punâïs
A.B. C. D. adeoque quadrato infcrip-

tum de,   -’ De-
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DEMONSTRATIO.
Ex Ë. duâis pergendiculàtibus EA.

ED. EÇ. - I c ’
In triangulîs FAE. FBE. mon;

Angulus A a) B par conflit quia reé’tî.

Angulus a O Il P. quialemireéü. a, ou.
Latus FE unique commune. 3:31.

Ergo Latus EA à) EB. b ’ b 26,1.

Sic etiaçn probatur EB æ EC: &
ECao ED: ut&EDŒ)EA.

Ergo circnlnshccntro E , radio E8
defcriptus tranfib’t pcr [mofla A..D. C:
8: quia a’nguli ad illa Pond: fun: redû;
tanget omnîa imam; adeoquc circulas ’

quidam cri: infcripzus. I j
. (La. 1),.

P364
Û
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nom. 9V P Ro pos1T1o-IX;

’Cz’rm denim quadrqtam cina- e
’ lama, dencNâert.’

J

CONSTRUCTIO.

I. ŒuCantur diamçtri AC.
Ï BD femmes fefein punc’lo E.

.2. Centra E. radioEB, de;
feribatur circulas. ’ v

xŒïco illum’ tranfire pet

omnialquadrati purifia.
anguplaria 5 adeoque’ illi
elfe circumfc’riptum.

g j A me;



                                                                     

s

Luna Quanrnus. sor
” DEMONSTRATIO.

, TiamçtrilAC. B’D, quatuor
angulos A. B. C. ËD. abifariam fe- ’ !CL(”°?

cantJ ErgointrianguloEBA. il.
mAngulus EBA C0 EAB.

Ergo latus EA b æ EB.
Sic etiam probatur EB :0 EC- b

&ECæED: &EDæA. e
Adeoque quatuor lineiæ EA.

EB. EC. E’D. funünter fe æqua- ,
les.

6.1. r

Ergo circulus centra E radio
EB defcriptus tranfit pet omnia
quadratipunüg angularia A- B.
C. D. adeoqueilli circumfcrij -

ptus eft. t ’
(LED.

I Qq PRO-
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.506 .EuCLIDIS
PRoersxq-Io, x.

Triangulum Ifof-
ctlegABD influera.

» . . cujus finguli 4d bali»
f A v anguli B. (ID dupli
A fin: r’eliqui 4d uni-

c h. rem A.k

I’"LCONS T RUCTIO.
- . I. Quamli’uçtcunque Iineam AB in
A, u, n. (livide air) C ,, ut: ABC fit C1 AC.
. ’ 2. Centro A radio AB defcribe circu-

lum.. ’3. Ex B in ifio circule aCCOmmoda
51v IV- breâam BD æ AC. I

r v Duc reâamAD. r
o I ,Dico ABDrefle triangulum quæfitum.

V DEMONSTRATIO.
« I ’ mon reâa ’CD, circa triangulum
A "ACD defcribatur tcîrculus ACD.

E ABC :10 D AC’hoc 6P: DBDper

r- confir. -

nabi. Io;

537.111. . ’Ergo 13D mugit circulumc: qŒï’A’

BA, fecat.. . ’.632- 1.11; P’ Vndeang.BDC en Ain alterne (cg.

’ Ang. CDA CDA.

v . . A
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TotalisangflADB (30 ABD) J) A

4- CDA. - I.mwmmmBCDdæA.uCDAëwk

litât;  Inthrîangulo BCD ang. BCD CHD.
Adeoquelarus BD e 30 CD. 1 e 6, 1.
Atqui latus BD ï) AC.

v Ïhrgô

In triangule ACD Iatus CD au ÇA: .
Adeoque anguJus A I) CDA.  
larguangulus BCD’(qui-duobus (A 8; ,

CDA efi æqualis probatus) cit duplus an-

guli A. rErgo etîam BDC , quîangulo ABD v
.demonitratus cit æqualis , duplus crit au:
guli A.

Adeoqueôc ADB’, qui angulo fABD
CH: æqualis , ejufdem anguli A dupai;

erît. Q E. F. r .ÇOROLLARIUM.
In triangule lfofcele hoc mode con-

filmêto , angulus ad bafin valet duas partes

.r 1 ,qdlmas feu ç duorum vel â amas

568d : quate angulus A valebic
I ’ u- ç duorum vel ;n umus Reâx.

Qq 1m - Pao-
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Thé. . PROPOSITIOXI.

l îDato circula Tentdgondm æ-
.quilatemm à æquiangqlum m-

[èriâqra  

CON S T RUIÇTI O.
I. Cullibetcunque triangule Ifofcelî

, juxta præccdentem propofitioncm con-
a z IV- fiîtuto , æquiangulum ainléribatur EFG

in circule daté. . ’
z. Illius fupra bafin anguli EFG.

EGF bileccntur par reâas F1. GH. V
3. l. Punçîa E. H. F. G. I. jungantur

totidem reâis. .Dico laâum elfe quad Petltur;

t l k t De-
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DEMONSTRATIO. 4

Pro lateribus.

V Quinque anguli EFI. IFG. EGH.
HGF. FEG lunt inter le æquales pet
confiruâionem.

Ergo aarcus quibus infillunt funt æ- "aux,

.quales.’ , ’ 1 . . q ,Ergoillis bfubtenfæ reâæ , quæ (un: 5.19- 11L
Pentagoni lama , lunt æquales.

Pro a’ngulis.

Arcus HFGI au Arcui FGIE. par

I partent I. l ItErgo AnguluçE c æ Angulo H. quia en. m.
æqualibus arcubus inlifiunt.
l ,Simili modo de duobus aliis angulis .

&c. (LE. F. L i’ ’

VQIg A Pro-E



                                                                     

3:10 vEllciLIIDIS V. .
l PROPOSITIO X11.

and dm»; Ciît’ùlflm ’Tenta-

goum: æqûilatemm à æquiàngu-

[un dejcrièere. -

, Tireur. 1
I 1.

.CO’NSTRUCTIO.

t 1. Infcribatur Pentagonum regulare
pet præced: ABCDE.

z. Ad punâa A. B. C. D. E. du; V
cantur toridem tangentes , quœ concur o
rem in punais F. G. H . I.’C. I

Dico faâum quad quætitur.

A: p I ne".
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’DEÏMONSTIRATIO. .

Pro lateribus. i
Ex centre O duâîs perpendicularibus

OP.OQ, ut 8c radio OAin triangulis

CAP. OAQ l
Latus OP à; Ç!) OQ Îquia æquales a x4, m

AB. AE æquidiltantacentro. .
Latus FA b au QA. quia æqualesbs-m-

A8. AC bifeâæ flint. " l
Latus 0A unique communes. a

Ergo ang. cCAP æ OAQ. Qui Gaule. c 8. L
rantur ab æqualibus Rcâis angulis OAH
GAG : remanebit angulus» HAB 30

GAE. lDeinde TriangulaBHA. EGA. un.
Ifofcelia. quia ex puuâo H duâæ funi-
duâætangentes HA. AB : ut ex pull&O-d 2 Co-
G duæ GA. CE: quæ (mit d æquales : ..

(lustre illa triangula habcnt baies AB. °
AE æquahas , 8: angulos ad bafin HBA.
HAB. æquales GAE. GEA. non folum
alterum alteti , (cd .promifcue omnes e 7 8c
quatuorinter le æquales. Adeoquecqua- mît
tuorlateraBH. HA. KG. GB. funtin:

ter [e æqualia. A 7 s.
l.
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’31: .EuCLIDiIs
Simili mode demonficatur omnes

decem lineolas ech inter (e æquales.
Si jam nua fit æqualis uni etiam du:

7. arum duabds æquales.
Ad’eoque quinque latera ,. quæ ex dua-

bus lineolis ronflant, eruntæqualia.

Pro angulis.
Ex demonfiratis patet triangula AHB

ACE habere omnia lattera æqualia.
Adeoque angulum H51) G. Et. eodem L

mode de reliquis. ’
.COROLLARIUM.
Si in circule quælibetcunquc

figura rcgularis fuerit infcripta ,
lineæ tangentes circulum in pun-
&is illius angularibus. fuo con-
curfu femper conflituent figuram
fimilem circule circumfctiptam.

. rio:
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Paovonflo Xlll. M .10.13.

fData Tentagana regelai tir-
miam infiriârre.

i CONSTRUCTIO.
l i 1. (1.105!th duos angulos A 8: E
l divide bilai-hm pet métas AF. EF. ,
, z. Ex illarum punâo concurfus F,

ducantur ad omnia latera perpendicu-
lares. i ’

3. E3: F tanquam ’centro pro radio
afTumta una ex illis perpendicularibus de-

fcribatur circulus. i i" - Dico illum Pentagone fore in-
,fciptum. i

R: De-
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DEMONSTRATIO.

In Triangulis AGF. AHF.

Angulus GAP (I) HAFI Per con. I
Angulus AGF au AHFlfiru&. a

’ Lams AF attique commune.

a :6. I. Etgo a latus GF I) HF.

Eodem mode probatur HF æ IF.
IF I) KF. KF J) LF&denique LF
Il) UF.

Adeoque emnes iflæ perpendiculares
erunt inter fe æqualcs.

Qiare circulus radio PH defcriptus ’
tranfibit quoque par punéta I. K. L. G.

516.111. in quibus ifla latera ranger; quia anguli
t ad ifia punâa faut reâi.

91.52). .

ACOROLLARIU M. I.
In quolibet polygone regulaî

Il
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ti omnes lineæ bifecantes angu-
los in une eodemque puncîto con-
veniunt.

COROLLARIUM Il.
V In omni Polygone laterum

imparem habente numerum li-
nua aliquem ex angulis bifecans
oppofitum etiam bifccabit la-
tus.

SCHOLIUM.
Eadem methedo in quacun-

que figura regulari circulas de-
fcribipotefi, "

R: a Proà.



                                                                     

gxô EucLI’Die-

Promu. ,- P R0 P 95 l T o
* Cirm datant Tentaganum re-
gulare circulant defiribere.

Aa .ÆN.
m4

q CON STRUCTIO.

a I. Duos quoslibet angulosc A
p 8c B divide bifariam pet métas

,. Ann. 11E BF, qua:a concurrent in F.

2. Centre F , radio AF, vel
ÈF defctibe circulum.

Dico illum tranfiturum pet
r’eliqua punâa angularia.

De-
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DEMONSTRATIO.
i In tr ianguloi F 1B. ’

Ang. FAB a) 1: B11. quia ille-
.rum dupli funt æquales.

Ergo latus F14 Jo F B.

Eodem mode bifeélze au ulo
C demonfirabitut FBao P ,. 8c
fic pet orbem omnes lineæ bilè-
cantesangulos etunt æquales.

Ergo circulus tranfibic pet
cumin punch angulaiia , adeoquc
pentagone circumfcriptus cric.

tLEE.
SCHOLIUM.

Eadetn cenfiruétionis ferma
area quamlibet figutam regula.
rem cttculum defcribere liter.

U

v R r 3A Pnov
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r..u..,. PROPOS! Tl o XV.
In data circula. Hexagcnum

regulare defcribere.

CONSTRUCTIO.
I. Centre quolibet punêteD , radie

circuli DG , defcribe arcum CGE;
2. Ex punétis C.D.E. pet centtum

G defcribe tres diametros CF. DA. EB.
3. Duc (ex re&as AB. BC. C1). DE.

EF. FA.
Dico ABCDEF clic hexagonum

quælitum. . l De-
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DEMONSTRATIO.

Pro latetibus.
Lineæ DC. DE fingulæ (un: J);

Radio DG.
Lincæ GC. GE.GD finguli lunt Radii.

Erge quinque lineæ GC.GD. CE.
DC. DE funt æquales.

Adeoque Triangula. GCD. GDE
flint æquilateta.

Ergo duo anguli G 8: O linguli (un:
.una renia pars duerum rectum"). * 13:3":

AtquitresanguliG.0. S. fitnulbva- à ’8’. L
lent dues rectos , feu tres tertias duetum
refletum.

Erge tertius S. etiam en: un: renia
duorum reâotum. ’

Adeeque trcs G. O, S. fun: inter fa

zquales. ’Arqui illis æquales faut ttes Ceppefii c x3. x.

ri X.Q. T.

15th l’ex anguli ad Centtum lunt æqualcs.

Ergo d l’ex arcus, quibus infiilunt, d .m.

faut æquales. laAdeo-
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ne!!!) Adeoque °fex fabtenfæ, quæ confii-

tuunt lattera figura: , inter fe funt æqua-

.les. iPro angblis.

Hos cire æquales facile patet, quia
f: LUI. flinguliinfil’tunt æqualibus arcubus, le.

quatuor fextis partibus totius petipheriæ :
13th (un: inter le æ’quales.

.COROLLARIU M.
Hexagoni latus æquale cit radio.

SCHOLIUM.
" Duâis tribus reâis AC. Ali. CE.

citculeinfcriptum etit triangulum æqui-
laterum.

PRO.



                                                                     

LIÉER ŒARTus. 321

il PROPOSITIO XVI. nahua.

l Indatb Cir-ne p [ætculo éluindemn
i p gamma ragtime

m . A, deflriâerc.
BVÇl-Î-fi.’ c ’

Erik-J6
CONST RUCTIO.

’ l. Circule (a) inferibe pentagonum regelant: a l 1. 1V;

AEFGH. I ’ *a; ltidem (b) triangulum tcgularc A BC.
Dico rectum BF , fore latusquindccagp-

m qnæfiti.

DEMONSTRATIO.
v Pentagonum dividit tetam peiipheriarn in
quinque partes æqunlcs; quarc quælibct conti- .
net unam quintam feu rrcsdecimasquintasto- .v,
tins periphci in: adceque du: AE. 1in . fcxvdeci-

masquintas cennnçbunt. .
Triangulum veto dividit totam periphcriam in

ucspartcs æqualcs 5 quarum quælibet ut AB cen-
tinct unam termm , leu quinque decimas quim-
tns rotins periphcriæ. Tum ’ I

Arcus AEF (ex decimæ quintæ. s
Arcus AEB quinquc decimæ quinte-i ’
Arcus BF una detima quinta.
Etgo lit ducatut recta BF , eique æqualcs un-

tuordecim in circule coaptcntur , dcfcriptum cric
quindecagonum , æquilatetum , cum omnes at-

cns tint æqualcs; * x
iFINVIS LI-BRI QUART];

’ SI .Pto-

b Seine].

1;. 1V:



                                                                     

E UCLIDIS
ELBMENTORUM

1.1853 QUI-NTUS.’

EDEFINITIONESfl
q i I. Tant Lfi magnitude magni- .
. infinis. minor majoris. mm me,-

îitur majorera.

li [lm totem fitfua partemaius, paï-
"Cm pattern contineti in (no toto.

Hoc autan duplici mode fit.
"Ve! centinetur in ut aliquoties fumta ,-

ptæcife teddat fuum tetum feu ipfi æqua-
lis fit 3 quemadmodum numerus quatuor

a feu 4 , cit miner toto 12 , adeeque in
illo continetur, 8: quidem ira , ut ali-
quet vicibus , failicctttibus filmtns, ac-
curate æqualis lit toti in Et inde hæc
pars Mathematicis dicitur Aliquota , qua:
fuum totum rabique refidue dividit’, id
quad: idem equ ac menti: 8c banc Partis
fpeciem Euclides folummodo ICfPCXÎÊ,
alteta, quæ fequitur, negleâa.

Vel pars ira continetur in [ne toto, ut
. aliquantes (unira totum vel excedat ver ab

- illo
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illo deficiat, adeoque non accurateipli
æqualis fit. (Ecmadmodum numerus 4,
cum miner fit toto 14,2 in illofcontinebi-
tut; fed quia ter fumrus toto miner efi ac
quater toto major , hæc pars non potefi:
dici Aliquota, ut altera pars netata 2
quia tamen aliquam exhibetquantitatcm
totius quantitatis , vocatur pars Ali-

quania. aCæterum cum Euclidesadhibuerit
Magnitudinis vocabulum , iufpicari licet
illum meminilTe folunquantitatis conti- I
nuæ , quæ vulgo magnitudinis-nemine
Mathematicis venit; minime tamen cit-
cludenda cit quantitasdifcreta 8c in nu-
meris pofita, qua: fuas .ctiam habet par.
tes: quibus illa emnia, quæ de rationibus
8c proportionibus totohoc libre demen- I
ilrat, æque facile imetpro captuneflro
facilius accommodari pofTunt.

Quatre &nos cum multis aliis omnes
hujus libri propofitienes, negleâis li-
neis demonilrrabimus in, numetis 3 tum
quia illis qmagis fumus afiueti’& de illis
fæpius quam de lineis cogitavimus; tum
ctiam nia illa quæ de numeris probantur,
fi sui libet, iplislineis applicati poiTunt,

st a 1 , a: Mut-



                                                                     

igzg. -EIJCLIDIS
La. Multiplex autant, efl major
qüontitos que»: melitur minon

Quemadmoduin pars [hum tozum di-
vidit feu metitut ablque rcfiduo Velqcum

’ refiduo; ira rcciprece ctiam tetum a fun
parte dividitut vel fine vel cum teliduo.
Prius illud totum’idem CH quod multi-
plex ,- cujus in hac definitioue fit incurie ,
non intelleéto altere. quod cum refiduol
divitut , quodque adee multiplex dici non

ancrant.

3; Ratio off damant" quantita-
Atum ejzzfdem generis ,’ manta quot-
dam [ramdam commune»; meula-
mm bobitudo. ’

Cum propie loquendo una eademque
res ad feiplam non. poffit cemparari (e-
cuntlum quantitatem , quiafe ipfa non cit

I major nec minet , pater plures tequiri
inter quas legitimainfiituatut comparas
ne; quæctiam tamtam poflunt elle duæ.

Illæ auteur neccflhtio requititur ut lint
"res homogeneæ; ne quantitates ejufdem
generis; quales font linea cum linea

V s » com-
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comparata; (upcrficiee cum fuperficicl;
corpus cum cotpore; nulle ergo modo
linea comparati petefi cum fuperficie vel
cum corporel, nec luperficics cum cet-
.pore quia mon flint ejufilem generis.

Porto ulteriorem hujus homogene-
itatis explicationcms tradit Euclidcs in

defiuitiene 5. iHæc auteur intelligenda cit in quan-
titatibus feeundum magnitudinem , (en

.partium æqualium numerum , hadeo ut
una res altcm fit vol major velminet;
hoc cit ut nua remplures vel pauciores
limiles (en æquales continent partes quam
altera.

Ex quibus pater rationem nihil aliud
l elle quam modum feu formulant conti-

4

l

i

nendi, qua una quantitas aliam quanti-
tatem cantiner, val in illa coutinetur;
quæ capacitas Cum pet nullam aliam ope-
rationem quant pet divilionem innotef-
(et , liquet rationem feu comparationem
duamm quantitatum non tintilis quam pet
ftaâionis fermium poile exprimi. ’

Exempli gratin; ponantut due numeri
16 8: 4. qui faitem aliquam inter (e lia-
bent tatiouem , quia numerus 16majot
fifi numetoq, adeoque numerum 4 in

- v st 5 de
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fe cantiner. Uttjam ulrerius ifla ratio
examinetut videndum cit quoties 16
centinet 4. , quad perdivifionem inno-
tefcitj, quia autem nua divifiene acqui-
ntu r 4 pre quarrente pronunnamus ra-
tienem 16 ad 4., die quadruplam. hoc
cit 16 efie quadruplum numeri 4: vel16

.fe habete ad 4 ut 4. ad I : Id quad etiam
commode hoc modolcxptimitur pet frag
&ionem li qué innuit 16 pet 4eIIe difi
videndum vel jam fupponit divifum. -

Si jam fumantur duo alii numcri ex. gr.
8 8c z , 8; eorum rationem examinande
cemperiatur num erum 8 minorem ze-
tiam quater in (e continere , quia pet di-
vifienem idem quotiens 4 obtinetur; qua:
pet medum ftaâionis. expofita fic fiabit
8

Inde patebît rationem quæ intercedit
inter 16 8c 4. , efle eaudem , velfimilem
vel æqualem rationi quæ cit inter 8 8c z:
quia nimirum 16 toties continct 4 , que.
tics 8 tantinet z.

Porto bine fit manifeilzum æquimulti- *
plicem elfe nihil aliud fignificare quam
habere candem tationem: ut fi dicatur
i6eITc æquemultiplicem numcti 4, ac

a " i SCIE
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.2: khmer-1 z , idem cit ac fi dicatut nu -
a m16ad 4habere emdem rationem,
n qumhabet 8 adnumetum z; cum utri-

ulquefc. 85 æquemultiplicitas &ejufdem
w ntioniside-m quotiens 4. pet ejuldem di-

vifionis aequiritut operationem: quare
guident rationis netationem hoc mode

. . 5 serpnmereliceti-4 ID :- .

(En: fraâiones, ut iterum in aliam
rationum formam teducantut, dicimus
.16 clic ad 4 quemadmodum 8 cil: ad 4 ;
tel (ecundum noîiram qua mimur- (crip-

tionis metbodum 161-4: 8 l z. .
Duorumautem cujuslibet ratienis ter- -

minorum ille qui ad alterum tefertur An-
tecedens dicitur; ad quem veto fit relatie
Confequens rationis dicitut. Ut in ratie-
ne 16 ad 4. terminus Antecedens efi nu-
metus 16-, I cenlequens veto 4 :- quem-
admodum ab airera parte , in rationc 4. ad
x6, numerus 4 Antecedentis, ,16 veto
confequentîs acquirit nomen.

Rationes auteur non une dividuntut
mac: nos duas afletemus ptæcipuas.

1, Ratio dividitur in;tationalem 8c
irrationalem-

Rationalis ei’t quæ vetis numetis p04

ma exprimi ut g ad sa quaË cit ea-

z dem
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A dem cum z ad I. quæ dîcitur dupla."

* . Irrationalis veto CH quæ verîs numerîs

expri’mî nequit, ut in quadrato ratio la-
terîs ad Diagonalem; quæ, licet aliquo

v modo exprilnàtur pet numeros qui Surdi
dicuntur , [cilicet ut 1 ad J 2. , cüm ta-

. men J z non fit varus numerus, fed tan-4
tum imaginar’ii cujufdam numerî nota
vcrîs tamen numeris explicabilis non CR.

Il. Ratio dividitur indrationem arqua-
litatîs val inæqualitatîs.

Ratio æqùalitatis , cf: quando duo ai
Te comparant faut æqualia: ut4ad 4. :85

z ad z. " * -Iuæqualitntîs off. cum tcrmînî inter

fa comparati inæqunles fint, ut 4 ad 3

86 2 ad 6. I . vI-Iæc nutem iterum CR. ,
Majoris inæqlxalîtatis, :cum terminus

’ .antecedens major cit conquuente: ’ut

4m! 3. & 6 ad a. ’
’Minoris inæqualitatis, cum antecedens

efi miner fuo confequentc ,- ut z a’d 6. 8:

4 ad 12.

Tropartia efl ratinant [huili-

ma’o. d
Qmm-
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n (fitçxnadmodwn in omnirationè te-
quiruntur duo termini feu duæ quantita;
tes, na m 0mm propomonezrcqmruntur
duæ ramones , cum una 6321011)un ratio
ad f6 ipfam pmprie compnrdri maquent.

Cum ergo duarum rationum nm in
fitconfütuta, utiîlîus terminus antcce.

densfuum confequemem toried confis
mat, vçl in illo concincatur five abfo-
lute & fine r’efiduo five cum annexa
fraâione, quotjes alteriu; antcccdens
filum conquœntcm cominetvcl in and
continent, vel fine vel cum fractionne
quæ præcedenti æqualis Cpt, duæ iflæ
rqtiones confiituent Proportioncm. .

Ex: Gr: quia numerorum 12.8: 4 ,
Antecedens n. tfuum confcquçnreïn q.
tories ((cilicct ter) continct quotics nu-
merorum 9 85 3 , antecedens 9 qum-
confequeniem 3 , videlicet adam ter ,4
daziûæ mimes 1,2. ad 4 8: 9 ad; cum:
inter fe finniles feu æqnalcs feu potins
exdem (cilice: triplez; 8c hæc fimilitudo
and Mathematîcoa’vocatur Proportio.

Efi autem proportio trîplex, ArithÀ
’; matin, Geometrica, &Mufica.

I. Proportîo Arithmética CR æqualjtas
A exCefi’uum veldiEerentÏarum inter mas,

T r quai



                                                                     

33g Encr.;ots .quatuor velplures humeras; in qua no-
tandum éfi: quemlibet numerum poire re-

cipi Pro différentia. t -
Ut 1; z. 3. 4. 52 6. In quibus uniras

en: differentia. ’ - » t
Ve! 1. 3. 5. 7. 9. 11. (lui Ibinario (c

invicem ’cxcedunt.

Ve11.4. 7. 10. 132,16. miternarîo.

Et fic in infinitum. I A
I I . ProPortio Geometrica cit ration nm

Emilitudointer-tres, quàtuor vel plut-es
quantitatcs, (au numeros, Potefi: autcm
8: hic quilibct numerus pro denomina-

Îtorc; radotais afihmi excepta unitatc. ’

Ut I. 1.4.8.16. (Mi flint in’rati07
ne dupla adeoqne z en rationis’ denc-

minator. t t 4 V .Vel 1. 3. 9; 2.7. 8 r. Qiicum (in:
in rations tripla numerum 3 pro denomia

narore habent. VProportio Mufica cit qué tres quan-
titates ita ordinant flint], ut eadem fit:
ratio primæ ad tertiam , qua: diflËerentiè
inter primam 8cv facunthm ad dichren-t
tiam inter fecundamôz tertiam. In qua-
proportione famines numeri 6. 8. A12.-
cum cadÇm fit ratio. primi numCti 6 ad

s z ter-i
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tium u, quæ cit numeri a (excellas
Prlml) ad numerum 4. (exceflum fecun-

ldam.)

5. Ratianem baba! inter [e
quantitate: diammr , glue pofi.
[mat multiplicatæ [a mutuo jupe-
rare.

l Hic ulterius explicatur quænarn fiât
quantitates ejufdcm generis, inter quas
intercedit ratio, ut fupra dcfinit 3.vidi- t
mus; nim.’ quarum ,illa quæ antea en:
minot , par multiplicatiônem fic potelt 
augeri,’ ut’ maiorcm fuperet; ’

.Unde patet inter illa , in quibus talis
multiplicatio nullum habet locum , etiam
nullam omnino dari rationem. Sic linea
in infinitum multiplicata 8: fibi ipfi adidr-
ta , nunquam fiat ma for aliqua fuperficie ’:

cum lineatali multiplicatione non drage-
nerabit in fuperficiem; adeoque inter li-
neam 8: fuperficicm nullaintercedit ra-
tio z quemadmodum etiani nulla reperitur
inter lineamôz corpus , nec inter luper-
ficiem 8c corpus ; cum qualibetCunque .
multiplication nec linea, nec iuperfif
des reliât: Tua [gracie in corpus mu-

’ ’ ’ v T t z ta-
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tlbitur , adeoque nec ipfo mains evadere

pallia L . -Cum autem inter latus quadratiejufç
«que diagonalem multiplicatio obtineat ,
certo concludimus-illa rationaux inter fa
habere : latus enim ita multiplicari 8:

. alibi ipliaddi potcfl ut diagonalem rupe-
ret3’Cum pet 20. I, pateat duo lutera.
tri.1ngnli’ majora elle tertio latere’quod
oïl ipfa diagonalis z Hèc autem ratio ’,

* tu: fuprat notavimus , cit irrationalis ,
c119] veris numeris illamexprimere non

detur. -Præterea reâilinea 8c curvilinea inter
[e rationem habere polTunt ; cum inter
,illa lit æqualitas 8: inæqualitas.1 Lunu« l
1:2 crefcentis quadraturam , Hippocratçs
Chius, a: Parabolæ Archimcdes inve-
nerunt. Anguli reâilinei cum curvili-
gneo æqualitatcm exhibuit Proclus. 4 i

r 6. In rade») rational quantita-
les dicuntur efle prima ad [amn-
q’am, (yl terti’a ad quartant-rams
prima [Min flagada») tories præ-
fe w! cum t4]! fiafiiàne comme:
"ne! in i114 rami-natal: , quotient

r , v pne-S
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pœcile ’08! mm quali (méfiant

renia [uam quartant comme: w
in illa cantinelur. a

Cum proportionalitatis indicium ab
Euclide datum nonex ipfis propofitis nu-
meris real qualxcunque eorum multiplica-

etione fit deduEtum; nos illud nimis lon-
ge petitam aliqunm proportionalium pro-
prietatem flippeditme putamus ;yqu:re
illo omilTo aliud exlîibemusindicium ex
ipfis numeris pr0p0fitis derivatumt, 8c
immedïare cr rationis natura , antea ex-
plicata deduâum.

Supra quippe vidimus rationem ni-
hil aliud elle quam certain (mandant for-
mulnm [en modum continendi , a quo
un: quantitas aliam cantiner, velab alia
continetur : quemadmodum pofitis duow
bus numeris 168: 4. modus ille quo 16
numerum q. continet potefi exprimi pet
nomen quad rupli quia 16 ipfum 4 quatuor
vicibus cantiner.

Si jam ex duobu; aliis numeris 8 8: z,
unus 8 alterum z etiam tontinait eodem .
modo qui quadruplus’dicitur , pater u-
trinque modum continendi elle arqua-
tcm vel Potins eundem ; cum autem;

x T t 3 [la ax
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- tu: fupra notatum dt, ,ratio 85 modus

continendi fitnnum 8: idem . facile con-
cludimua, rationem etiam utrinque elle
eaudèm : adeoque quatuor quantitates v
16 & 4 ut& 8&2 , binas ac binas fum-
ptas e(le in eadem ratione. I l

ÀEodem modo cum numerus zo nume-
rum 8 non abfolute aliquot vicibus ablque
,fraâione contineat , fed modo conti-

l ’ nendi qui dicitur duplus cum dimidio ;
fi Ex numeris 10 85 4, primus Io (e-
cuudum 4. eodem mode duplo cum di-
midio continet; utrimque modus contia
nendi, (en quod jam pro eodem fumi-
mus, ratio exit cademadeoque quatuor
quantitates 20.8 ut. 81 Io. 4.. binæ
ac hm: acceptæ ,Ïin eadem erunt ra-

tione. .
j 7. Eændem 41mm rationem ba.
’ 6ème: qadfltilfltflf , vocàntur pro-

"portianales. I VQuæ proportionales in dupliciconfii- a

tutu (tint genere. 1Aut enim funt continue ptOportioùa-

les. A a. ’
Aut non continue, quæ Empliciter

a ltantum proportionales dicuntur. - -

l a ’ con-
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Continue proportionales dicuntixr illæ

quantitates quæ mutin Progreflione gec-
memca a inter quas a termino ad termi-
num eadem continuatur ratio. eundem ’
terminum bis repeteutlo, ut femel pri-
mæ rationis liticonfequens, antecedens
veto fecundæ.

En gr. ex pronreflilone gemetrica ,
Clijus domïmmr e a, fcîlicet a. a. 4.»
3.16. .eiigantur quatuor termini l. 2.4.:
3..illi eruut continue proportionales ;:
quia! eadem ratio icilicet dupla a terminé
ldfCrminum continuo procedit: primus
enim 1 fe habet ad iceuudum z,ficur idem-
[carmins a ad tertium 4. dcinde fecundus
ffc’habet ad tertium 4. quemadmodum
Idem tertius 4. le habet ad quartum 8.

Non continue proportionales dicun-
turquaxttitaçes. quaudo eadem ratio ,quæ
e[fuiter primum 8: fecundum non COMÎ -
NERF: inter fecdndum 8c tertium , (cd
Il)! Interrupta demum inter tcrtium 8;
llmïuminvenitur, ut in hifce numeris
12. 6. 8.4. Ratioqua: cit inter 12 8: 6;
min continuamr 6 a; 8 , [cd ibi interrup;
la tranfit ad duos reliques terminbs 8

4, cum 8 numerum 4 tories conti-

n - .en quales n. commet 6. Hæ autemfi
quan-
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quantiiates. ut fupra notavimus , gene;
rali nomine dicuntur Proportionales.

8. Cam 7mn prima quantitn:
ficundam pluribu: w! parnriori’-
du: www: cantinera, quem ter-

. lia comme: quartant, une pri-
ma ad [ecundam dicitur .haâere
majore»: ce! minorem- rationem

L quem renia adquartam.

Ponantur quatuor. numeri 8. z. 6. g.
ex quibus primus Sqecundum numerum
z pluribus vicibus (icilicct quatuor) con-
finera: quam renias 6 quantum 3. (qui il-
ium bis,continet). ratio quam 8 habet
ad zeritmajorratione6 ad 3. Ex ratio-
nis enim natura fupra vidimus rationem 8

ad z exprimi poire par fraâionem En
(cujus valorcl’c 4) , ut. 8c rationemo a:

, a, par fraâionem Ê (qiiæQtantum z va-

let) Cum auteur fraâio prima feeunda
major fit, parer etiam immediate’ex ra-
tionis natura primant rationem feeunda

cire majorem. kDeinde exquatuor numeris r a. 6. 8 2;
primas numerus a: [et undum 6 pauciî’ti-

" t us.l .
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bus vicibus contineat (fc. bis) quant ter.
tins 8 quartum 2* (utpote quater) :. etit fra

. n . ’ . 8 . .&io --6 miner ftafiione ï quippe Pn-

ma valet tantnm z fecunda veto 4. Cum
autem fraâio 8: ratio lunum idemque f0 .
tient, etiam primam rationem (ecunda
minorcm clic patebit. ’

9. Troportio ocra in tribus ad
minimum terminus confift’it. ’ I

n Quælibet ratio duos requirit tcrminos:
unum antecedentem 8: ununrconlequen-
tem : Proportio veto duas ad minimum
exigit rationes: adeoque quatuor po-
flulat termines: qui exprefie etiam re-
quiruntur fi proportio non fit continua : fi
veto pro ortio confiituatur continua,tres»
termini ufiîciunt, 85 tu’m medium bis in;

mendo idem cit ac fi quatuor client pofiti.
memadmodum in numeris 2.. 4. 8.. vel
a6. 8. 4. vei aliis tribus quibuslibet , ra-
tio primi ad feeundum’efi: prima: ratio
veto ej’ufdemfecundi ad tertium ca ai-
taraa quæ duæ imam conflituunt pro-
portionem. j ’ a a

t V u L10. («un p.
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. au. Cam tu: quantitates propor-Î -
tionalesfaerim , primaad reniant

’ c dirimai duplzaatam [même ratio-
nem mm quam. radera prima fia-
bet ad lèamdam. ’ l

amen; cum quatuor quanti-
i fait: funin: continue propartiaf

navale; 5 prima ad quârtam di-
titur triplicatam [mètre mm rag-

’tionem, quam eadem prima ha-
ha: ad [ramdam .

Et fic pana une amplias ,l
quamdm propartia exfliterit.

Quidam putant rationem duplam 8c.
rationem duplicatam, unam 8: eandem
remfignificare , qua: duo tamen ’ amura-1

te a (a invicem funt difiinguenda.
Ratio enim dupla intercedit inter diras

quantitates feu numeros , quorum unus
alterum præciie bis cantiner: quemad-

l modum numeri 8 ad 4. veld a 5. faut in
ratione dupla t cujus correlarum ratio fui)
dupla cit in rationibus 4 ad 8 vel

3 a 6. ’ - .Duplicata veto ratio etiam invenitur
in
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in numeris , ubi rationis duplæ ne mini -
mum apparet vefiigium.’ Exemplo gratin
in bifce tribus numeris continue propor-
tionalibus 3. 9. 27. ratio quam primus 3
ad tertium 2741i duplicata rationis quam
idem numerus primus 3 babet ad iecun-
dum 9; lice: nulla inter illo: inveniatur
dupia; unde pater rationem duplam a:
duplicatam fignificare res toto cœlo di-

yerfas. aDicitur autem ifla ratio duplicata ,I
quia ratio quæ eii: inter primumnume-
.rum 85 feeundum, inter lecuudum 86
tertium adhuc femel quafi .rcpetit’ur.
N’otandum autem efi banc rationis repe-

titionem non aliter concipiendam elle
quam pet formam Multiplicat’ionis ; ira ut

pofitis rationis terminus 3 ad 9 , ad repef
tendant adbuc femel eandem rationem
illius termini pet le ipfos deberemulti-
plicari , (cilice: 3 pet 38: 9 per 9. ut 0b.
tineatur ratio terminorum 9 ad 81., qua:
ratio cric duplicata rationis 3 ad 9.

Adeoque primua terminus 3 fe babebict
ad tertium 27 ut 9 ad 81. lllos quippe
numerus erre proporaionales evidenter en A
rationis 8: proportianalium natura antea.
tradita fit manifeiiuni , cum nim. primus

4V,vz. î
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3 in fecundo a7 tu: vicibus (icilicet no-
vies) continetur, quotiWicibus tertius 9

continetur in quarto 81. . . -
Si jam porto ponantur quatuor conti-

nue proportionales a. 44 8. 16. ratio quæ
eltinter primum a 8c lecundum 4, pri-
ma virerepcritur inter recundum 4 8c rets
tiumS; &dcinde feeunda vice inter ter-
tium 8 8c quartum 16. Quæ repetitio
cum pet multiplicationem fiat , ut ra-
tionis 2. ad 4 inveniatur triplicata, ter-
mini a. 8.: 4 primo debent per (e ipfos
nmltiplicari; cujus multiplicationis produ-
âis4 8: i6 adhuc femel pereofdem tera
mines a 8&4 multiplicatis obtinebuntur
rermini 8 8; 64 , conflitucntes quæfitam
rationem triplicatam. Terminos enim 2.
i 6. 8. 64. elleinter le pr0portionales ex

suamraîrarionis facile probari poteii.

Cæterum ex his omnibus notandum
vexait, rationem dupiicatam nibil aliud
clic quam rationem quadratorum, qua:
a propofitæ rationis terminis fiunt. Ra-
tionem autemtriplicatam alicujus ratio-

luis unau] eandemque clic cum ratio-
ne cuborum , qui a terminis fiant.

1 1. iHumolaga quantitater (in
guataar proparlioaaliéur) diam-

Il"
x
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far de amenderait: quidam ante.
cedentiba: . configurâmes mm con-
figuratibar. ’ - ’ ’

Sint quatuor proportionales z. 4. 3:
. 6. quantitas prima z 84 tel-ria gi’unt utri.
nique rrtionis antecedmtes,w adeoque ho-
mologæ feuejuidem naturæ rem iignifiÀ
cantes: duæ veto reliquat fakcunda 4,
8: quarta 6 . quia utriufque rationes
fiant coniequentes, fimiliterfunthomo- ’

logæ. 1De miodis argum’entandi.

Cum Mathematici ex quatuor propor-
tionalibus non unau-r tantum (cd plures
eliciant conclufianes , quas modes leu
formulas ’argumentandi vacant; Eucli-’ .

des illos ad fer revocat., qui totidem fe-
quentibus «proponuutur definitionibus ,
8c in hoc libre 5 totidem fere propoli-
tionibus demoniirautur. il V t

1:. Alterna ratio a]! famptio
antecedentir ad amendement . t
à coajeqnmtir rad confeqaen-

rem. l I . i
’ vV 5 Silît ,



                                                                     

34.2- Eucnrnrs.
Î Sial: quatuor quantitates proportid.

males ’ , 4 ’
In quibus 12 8:18 fint antecedentes;

reliqui,vero 6 &4conlequentes; alter:
i nando crie

Hoc el’c Antecedens 12 en ad antece-,
dentem 8 , fient confequens 6 ad coule-
quentem 4.. Id quod demonflratur )

I prop. 16.

A 1;. Inverla ratio efl [àmptîa
coufiqueati: inflar amenderais
ad antecedentem valut configura:

Iem.’ ’ - v
Si ponantur quatuor prOpbrtionales

12 -- 6 : 8 l 4.
A jRatiorie inverfa fit erit.

’ 6 - 12. : 4 l 8.
l Seu ordine retrogrado priorem pro-

portionem’ legendo

I 4 14.. Campofitia ratinai: cfi
fumptis antacedemi: mm male"

A ’ l queute. ( I
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queute. valut «nia: ad ipfam con. .
jèqumtem. i

Sint itetum quatuor proportionales

Fer compofitionem rationis dicimus;

12-1-6è6l3-l-41. i
l ,ieu 18 :1 leu 12. 14’
Hoc cit prima quantitas utia cum fe-

cunda (de babet ad ipiamfecundam fleur
tertia cum quarta ad ipi’amlquattam. Hu-
jusuiemonfirationem vide prop. 18.

:5. Œivifia rationis eli [m-
rio Mafia: , aunanteaedans [a]..-

a rat configuratem ,jad ipfiam’ con-i

[quentem

Sint quatuor proportionales; I

18-6:.1zilt4. ’
Per divifionem rationis prôportîo fie

fiabit.

18-;- 6 fi 1 a 4-.
ire-117?:- 6’" -feu Su l 4’:

Hoc .eii primus terminus minus feu
dempto iceundo fe babetadipfum fa;

a ’ . cun-
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. condom. quemadmodum terrine minus

feu dempto quarto ad ipfum quartum,
Hic argumentandi modus demonfiratur
prop. 1 7. v

i 15.4 Convarfi’o rationis efi fam-

ptio antecedentis ad mafia": ,
que amendent fapemt 1mm ean-
fequem.

.I’ropofiti fint quatuor proportionaies..

18 --. 6 z: 12 l 4.
Fer converfionem rationis banc habe-

mus’ pr0portionem.

18-:- 6 - 12 .4. 4.18 .... ..V-’..v 1 z .4.-rieu 1-2. feu 8
Hoc cit primas fe habet ad ipfum pri-

mum minus feu dempto recundo, quem-
àdmodum tertius le habet ad ipfumter-
tium minus feu dempto quarto. Hæc de-

i monflratur in Coroll. prop. 17.

I7. En: aqualz’tate ratio efl .6 7
fi plates dada: fiat quantifater,
à bis. aiia maititadine pare-s .
que âme lamenter in’eadem-raf

t fla.



                                                                     

IL 133R QUINTUS». x 34.;
rime;   mm a! in primi: quam:-
tanbas prima adultimam , fic à
in femndz: prima 4d ultimamfe
habeat. - ’     I -« g

Sinttres quantitatcsl La. 6.. 4.
Et âdhuctresaliæ. 6. 3. 2. -
Fer rationem quæ CH ex æqualitate-

concludimus’ ’ ;   x  f
12 2-! 4 E: 6  ’ n

Hoc CR prima fuperEorum (è 115th ad t
fuam ultima]: , qucmadmodum prim;
infcrîorum ad Îuam certiam.

Quia, anrcm hrc conclufio duobus’
modîs. ex ifiis Ex quantitatibuselîcîturai
duPYt’x etijm fe apCrÏt ex æquaîitate ra-

tio; (c.0rdinata 6k Perturbata.    

18.; Ordindta proportio ejf n
cum fiait (pafitis’ [alita [ex
quantitatibux) ut prima .fi4peria-
mm ad [1mm [ècundam , fla pri-
ma inferz’orum adfimm fltundam;
deinde ut facuna’az [zzperiomm ad
filamultimam . in; [écuma infè-

. riamm ad [àamultimamt 6V dm-

.   Xx ,   du.
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claditur quad prima [upenorm
a fi balata! ad fuma ultimara . quem- I
admadum prima tinferzomm ad
Jim"! ultimam. a -

Sinttrcs quantièmes n. 6. 4.

Ectresaliæ 6, 3. z: a »
’ Inquibus 129-6: 613.

Dcinde 6 -4: 312. n
ProPortîo ex æquo’ordînata fic fiabîç:

12. a- 4 :. 6 l z.
Huius modi demonfiratiohem vide

prop. 22.. 4 aC stemm hic proportîo dîcîtur Ordi-

nata , qui: à in fuperiorîbus 8l in infe-
rioribut eandem fervat ordinem.

19. Terturbata autem propar. n
a ria efl, cum pofiti: tribu: quanti-

tatibuse’p’aliis tribu: 5 mm [upa-

riaribus prima f: haha! ad [un
lemndam, fic in thfiriariba: [in
amide aa’fizam ultimam : (’9’ in [u-

perian’bu: [émada ad fimm ulti-
mam, ira. in inferiaribu: prima
adfaam [envidai]: à. confluai- .a

*   a a tuf
.1
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m : quad prima fivperiarum [a
ira baâeat 421 juan: ultima»; f,
quemadmodam prima. ihferiomm

n ad fuma abîmant.

Sinttres qûamitates’ 12. 6. 3.

Et aliæ totidcm’ a 16. 4..

Inquibus n --6: 814.
Et’ . (5-3: (6.18..
Proportio ex æquo pertuxbataficeri:

12 --. 3-": 16 l a.
Hujus demonflratîonemrvide pro.- 23,
Perturbata dicîtur’hæc proportio, I

quad in ruperioribusôz inferioribus non
idem fervemr c’rdo, (cd me quafi parut:

berlin ’ a
u

VLEMMAL
Multiplicatio m1251 efl aliud ,

quam multiplex additia: [faut e-
tiam diwfia nihilaliudquam mut.
rifler (’7’ compendiafa flètraflia.

  DEMO NSTRA’TIQ.
Pars I. Sil: numerùs 6 .multîplicandus 4

- ’ X x z l ’ En.
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348- .7 Encymrs j. a ,d
Par numerum 4. nihil aliud impergtum
(31E quam, ut numerus 6 toriesfumatur,

A feu repetatur feu libi ipfi addatqr, quo-
fies unitas’ continerur i114 ,»fc. quater:
adCOquc idem facimus five numeruma 6
multiplicenws par 4, fiveçundem qua-
tex pomm 8: illos quatuor numçrqs a: înd
unaml fummhm colligam , cum uttobi-
(jus obrîneatur 2.4.. . I .

Pars z. ’Si numerus ,24. proponantur
dividenduà pet humerum 4 , idem en: ac
fiexaminandurri effet, quotîesnumerus
4 a 24 poŒt fubtràhi id quad in ddivifione
mica fubdu’c’tione ’fic divifore prius pet

quotientem multiplicato cum-fubtraâio-
mes to: fieri poffint, quot unîmes divi-
fionîs continent quoticns. Qularénulh

- efiditïcrentia five 24 dividatur par 4 five
4 a 24 fubtmhatur quotiesfieri parait
cdm. utrqbique idem obtipeatur quo-
rums 6; d d a d ’

, ’Notandum autemîn mülnîplî’catîonc

non fampcr opus cflc ut multiplicàtiq re-
vèra fiat, 8: numcri inter fe çommifce-
mur, ut pçoduétum unicohumcxo ex-
;irimatur ;d cum dcadem 4 multipîicatio alià

I etiam forma .defigngri poflîc, njmîrum
multiplicatores jùxra [c invicem [tribau-

« - d ’ do



                                                                     

Lin-E R7 Qui i. NT u s. 3p
do interpbfito fignô . x . ,

Ex. gr: tirs Inuïtiplicandns pet-4E1?
ôta multiplicationeobtinetur produétum
3; , quad etiam hogmodo cxprimi po-
tefl 8 .. x- 4,111de in Pronuntiatione va-

let 8n1ultiph-tataper4. I .  , -
Qlæ cxprimendi forma ’hoc’ hîth

commodum quad jam parent ad oculum
Fer quam operatîonem 8: ex quîhus nm
meris illud produé’cum fitôrtum, quod

in altcro produâo 3: non ramdam di-
flingui potefi . cum illud etiam ex multis
aliis additionibust 86 multiplicaçignibus.
generari potuîflcç.

Præterea fi produéfam 8 -x- 4 divi-
dendum fit pet 4 , omiflb numero api-cri;
bendum cri: 8. vel feribendum efl q. , 
dividi debeat pel- 8.

Similitei- in divifione non opus en: ut
[empef vexa fiat divifio; cum quoçîens
qmæfitus etiam alia forma poifit exprimi i
fi nîm. numero dividende» fubfcribao
tur divifor inter utrumque duâa iineola.

Ex. gr. oporteat divïdere numerum 3 z
par 8 , hâta teali diviËone: antinetnr
quotiens 4, qui etiam daigna: polie:
par formamam fraêtioniè il » qui quo’

a v I X x 3 - tiens

d .



                                                                     

35° ,Eucnmls’"
,tiens in elocutione idem valet 3: parte;

’ quartas, feuszdivifa per4. i i

LEMMA IÏ.
Si dan agitait: tramai par erm-

ldem attitrera"; multiplzéentur , pra-
duâ’a arum inter [à aqualia. Si -
am par eandem "maman divi-
dantur , amiantes "un: agnates;

KDEMIONSTRATIO.

- 1 Pars; Per Lemna 1 multiplicaçio cit
multiplex 8: compendiofavadditio: adeo-
que unus numerus ’multiplicandus toties

fibiadditur, quoties alter (qui priori po-  
nitur æqualis) fibiipfiadditur: quia mul- I
tiplicator utrimque ponitur idem: aride
patet idem fieri ac fi.æqualibus æqualia ’

. addantur; quandonimirum fummæ (quæ

un.
il». a. Pars. (Fer idem Lemna 1 divifio’ i

produâo’ æquivalent) inter fe (un: aæ-

quales: ’
cil: multiplex ac compendiofa fubtraâio :
ergo ab une numero dividendo tories
.fubtrahitur divifor quoties ab alteradivî-
dendg (qui par hypoghefin priori zquags

* ’ * .6 2



                                                                     

L I un. Qu 1 urus. 351
en) fubtrahitur idem divifor .- quare in
iliadiyifione utrinquc idem fit, ac fi ab
æqualibus æqualiademantur; quine refi-
dua (quæ quotientibus æquivalcnt ) inter «

fa fun: æqualia. i
LEMMA in,"

Si duo in aquale; numeri. par
V eandem murmura multiplicentur

praduôîa mati inter [e traqualia.
Si mira pèr eandem diviforem di-
ïidantnr. quotiente: 2mm ina-
a.

tu;

DEMONSTRATtIIO.’

IPars. Cum pet Lemrfl I multipli-
cqtio fit compendiofa Additio: fiduo’
.numeri .inæquales per eandem numerum
Pultiplicentur , idemiefi ac numerusmn-
JOI’ tories fibi addatur quotiesminormi.
nori. Atfivero fiinæqaalibue æqualiaad- i .
jiciantur , 3’ rota funtinæqualia par Ann 1154;;

4. Ergo etiam , fi numero. majori *
majot tories adjiciatur quoties minoriad-
ditur minori, prior fumma, quæ hic
prodaëto æquivalet , .etit mazot al:-

tetas - . y Vi i .1- Pa?!
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.

352" "IEucnbxs i
2, Pars.- Quià divifiiornihil aliud eft

quam com pendiora (ubtraâio , fi duo nu -
mer-i in maquait-"5 pet eundem numerum di-

l viduntur , inihil aliud fit quam quod idem
griumerus ab um parte a majorifubtrahi-
un , a!) altcra veto 9 minori.
I Furet autan eundemnumeruni pluries

fiabfrnhi a (najorïpofle quam à minori5çum

maint eundem numerum plirries tontinent a
quam minor:&cum pintes ifiæ [ubtraâio-
mis vices eonftitumt’majorem (laotien .
tem , fequimr ex divifione majoris mime - *

p A ri pef alunir quemlibet aequiri majorem
quotienccm , quam ex minoris numeri-
pereuuïeui divifione.

.V I p X
5L 5M MA , 1V.

p Si idem numerus "velche nume-
ri mygales par mineras ina’qualas
razilriplz’mzmr, pradafla arum in:
aqzzalia , à quittent produâ’ùm

majori: multiplicatori: en: maju:
produéîa tamaris’raultiplicatarist

Ï Ut à f1 dividantur pet mame-
r0: finaude: , quotieater d’un:
iaaqztales. Majar quidam 211e la;

. p . a t à-l



                                                                     

i

Lui-m. QuINrus. ’35;
i divifar efl minar ; at van miam,
ubi dwilar efi major.

DEMONSTRATIO.
Hæc ex fuperioribus nulle negotio deh

duci pardi.
Quatuor hifce Lemmatibus ræmiflis ,

8: qualicuuque Arithmeticarum in fra-
âionibus operationum notitin præfuppo-
lita, quædam (ubjungimus Theprema-
ta, quæ tanquam generale omnium fere
totius libri quinti propofitionum demông
firandarum fundamentum pizfiruimus.

THEOREMÀ 1..
Si quatuor quantitate: fini pro;

partianales ,V produfium quad ari-
tur ex multiplicatiane axtrema-
mm afl aquale produëîa multipli-
catiam’: medtarum.

DEMONST RATIO. I
Sint quatuor proportionales.

8 -. 4 ;: - 6 l 3.
Ratio 8 ad academ cil c’um fraâione

i i X Y. : æ



                                                                     

; 544. E u c L 1 D I s
8 i - A . ’.:8: ratio 6 ad 3 exprimitur pet fra&io-

. a . . K .nem .3. : quia autem ramones fun: endem

feu æqualesà erunt quoque fra&iones in t V

ter feinter le æquales. A

, 8 5 .Adeoque (T æ ï t,

* utrinqueimultipl. pet 4.

8:04i PerLemma z. p

Ë: utrimque multipl. pet 3.
, 8 .x- 3æ4. .x. 6per Lem.z.

Hoc eft produâumieXtremorum 881:
’3 pet fe invicem multiplicatorum. CG:
æquale produClo mediorum etiam mul-

tiplicatorum. A r D.
THEOR’EMA 1).

Si duo produéîa fiat inter [e a"

qualia , anus multiplicatar primi
produéïi [a baba: ad amura multi-
plicata’rem [roundz’pradufià quam-

adnëadum raaz’prace altermultàpli-
tatar gulden: [ëfünllli produéïz’ [a

[méat ad nlterum multiplicatarem
primi produf’lz’.

’ A d 1i r t De-



                                                                     

Luna Qu INTUS. ’35;

DEMONS’ÎRÀTIO.

i Sint duo produâa inter le æqualial

3 .x- 3304. -x- 6. pet Lemnaz.
utrimque divid. pet 3.

8&4 -x.
a

pet Lemna z.

utrinque divid. pet 4;

8 æ 6 »-. ... pet Lemma 2..
i 4; 3Quœ ftaâiones fi tevocentur ad ratio. .

nes . cric 1
juxtatendrem Theorematis E D.

COROLLARIUM 1.’
120de modo poirer demoni’ttari elle. l

L8-6:.4l3.Vel;--.4.: 618.Vel;---’-6:i413.

(En: proportiones involvunttum Al- -
’tetnationem , tutti inverfam etiam ta-

tionem’.’

1’sz i vCo-l-W

f z



                                                                     

.356. LIEUCLIDIS
VCORÔLLARIUM II.

Hinc evidentet patet , fi quælibetcun ..
que quatuor quantitates eo ordine fin: po-ï.
fitæ, 8a produâum extremarum produ-
âo mediatum fuerit zquale . certifiime
inde concludi poile , ifias quatuor
qËantitates R eo ordine proportionalea.
e e.

SCHOLIUM:
Si quilibet idatus numerus ex. gr. :4.

reiolvatur in duos pet quorum multiplica-
tionem potuetit generati. (quod hic qua-
ter potefi fieri vel pet 1 in 2.4.. velper z

.in u. vel pet 3 in 8. vel pet 4 in 6.) facile

r probatur elle. . i
I-H-z: 12124."

pVelz-I’g: 8112.-
Ve15--4: 618.VelI---3: 8124;
VelI---4:.6Iz4.Veliz---4: 611:.

numeto data;Ol pElt fic de quolibetlali

T1160! C et

i

1

t



                                                                     

iLLIBÈR. QUINTDS. 357

’THEOREMA Il].

Si ex quatuor. quantitatiius
t prima ad [eaundam majorera ba?
[ état rationem ,i quam tartia ad

quartaut: produflum quad fit par
multiplicatianem axtremarum ma:
jus erit produfîa mediarum.

DE MONSTRATIO.

Sit in quatuor hifçe quantitatibus

8 - 3 e 4. l z.
Erit facundum ante dié’ca. i

8 4 4. a

3 Î.
utrimque multipl: pietà.

8 et ,3 -x. aperLemm33..
, I -*-I z. p . .

uttintluemultipl. pet a"
8 .x. z e; .x- 4.perLemna;.’

Hcc cit produftum extremomm 8 a;
z mains produâo mediorumrg 8: 4.

Q. E. D;
j] y 5 i l Theorei .



                                                                     

358 .EUCLIDIS
THEOREMAIV

Si duo produfia fiat iaaqualia,’
prima quantita: multipliant: ma-
Joris proauâ’i ad primam quanti-
. totem multiplicantom minorispro-
dufli augment baâeiit rationem ,

. quam raoipraoè intitula quantitas,
Il gulden: minori: produfîi ad [è-

cundam quantitutem majorispro-

dudit. i" DEMONSTriATIo,
Sit ex propofitis hifce produâis

8.x-2 e13-x.4.
utrinque divid. pet 2:

3 3 .x- 4 perletnnas.’
z.. V

.utrimque div.per5.

3 4î 2.
Hoc en: redigendo berce fraâiones ad

rationes r8-33 441:. [’QE7.D.

i . 1C0;



                                                                     

LIBER QUI’NTUS; 953

COROLLARIUM I. i
Eadem - merhodo facile poiler demon-

Marielle

8 "4. 4 312.’Vel 2. p 3 4.1418.’
Vel z 4. 431 z.’

r sCOiROLLARIUM n.
Hinc fequitur , fi quælibetcunque

quatuor quantitates ordine fint pofizæ , 8:
produâum extrematum produéto me-
diatum fit mains, firmitct concludcn- i
dum elle, primam ad feeuudam habete
majotemrationem, quam tertia nabot
ad quartant.

SC’HOLIUM.’
Si duo quilibetrnumeri inæquales 24

ô: 16 relofvantur in fuos multiplicationes

fc: 24 8: ,16.
m in iI. 24. I. 16;z. 12.. u i a: 8.
s- 8’ a i4. 43
4. 6:. ’ - ”

a:



                                                                     

360 i E u c 1; 1 o r s
ex hoc Theotemate pare; elle

Volt: 1416124...
Vel I z 4 81 2.4.
Vel 1 4 4 4 l 24.

Deinde "

iiVCIZ-v-I 416112.
Velz-z i4 18112.
chlz-4 e 4112.

Pofleà.

Vel 5-1 4 1618.
Vel 5---z 4 818.
Velsa-44 418.

Denique

Vel4-1 e 1616.
Vel4--1. e 816.
Vel4-44 418;

Præter alias 36 majorions proportio- A
nes , qua: ex hifce numeris elici pofiunt.

Thori-



                                                                     

1,1qu53. ŒINTus. .361

A-THEÔREMA 5.

Si ex quatuor Quantitatidu:
prima ad fécondant minorent ha-
hat 74510138171 , quam tertio ad
quartaut; produflum quad fit par
multiplication extremarum mi- l
mari: produfio modifiant.

DEMOiNSTRATio.
Sît in quatuor bifce quantitatiqu *

4. --,z a 81 3.
. 4 8 ’

. En: ï- m En

- . w utrinquemuitipltpe’ts. .,

4 ’:. 3157:8." PetVLemma 3.

ï I t utrinque multipl. pet z.

4. .29 3o 8 a. z.petLemma3.
Hoc e11 produétum extrematum 4.

8c 3 e11: minus godage mediatum

z ’ Ibcoreâ



                                                                     

;36; i Eucmmsw
THEOREMA 16’.

t t ’Si duo produâ’a fin! inaqualia.

1 prima quantita: multiplions mib
mais produfii ad primamquanti-
totem multiplicautam; ,majori:
produâii minorera boitât! ratio?
718m ,. romprai: . locanda
quantita: ajufdam majorais produ-
fii’ad [attardant quantitatem mi-

’ . mais produfïi-

DEMOizNSTRiA-TIO.
Sic ex duobus liifce produ’âis.

.4 .3113 o 8- .xn 2;
g p tutrinquedi’vid. pet z.

4 Âx- 3
P 8. Pat Lemmà à.

minque div; pet pet 3.

"4 8 * .. pet Lemming.

Hoc cil tcdigendo ad rationes
g :4 -- a ë 8 l 3. l

Co-



                                                                     

L tous. Qunt’rus) 36;
COROLLARIUMJ:

Eadem matinale faciloqufetdemon- i

firari.,quodât r ’ l
g 4.43 :5 a"!

Vel- 3 4.-;8? 1’14;
Vel 31-1?I.814.

COROLLARIU M. 11. i
Hinc pater , fi quælib’efcunque; un-

: tuor quantitates ordinelint politær, 8;
Ï produâurn extremàtum fit minus prœ
l duâo mediarum, .certifiime concludi,

primam ad reçundam habere minorent ta- .
t tionem, quam: tertiand quartaut. 4

1 805101111114, V
l Si duo qüilibet numeri inëquales 16 se
i refolvantut in (uOS.Imulqiplicatquf-t

fané. . par
in

1.161 p 1,24.?) p -
.2." 8; 12.1.2."
. a. 4;. . 3:*8.

4.- 69

2,12; I Ex



                                                                     

3&4 . .EueL-rnxs -
Ex lioeïTheorematepateteiTe

il --i Irp 14116..
Ve11 -- au 11115.
Vel .1 3.. S v8 l 16.veuf» 4.? .6116...

t A Prætetea.

Velz-xç’u-
Âme-z? 12.
Velz-se 8Vclz-4? 6

P°P°l
l
1

l
9°?

. v Denier: .
Vel 4 .,..z 12.14.:
Velay-ç; m 8 l4:
Vel.4--?4P’ 614e

’ Ptétet’alià’i 36 minotiptatis propor-

floues , quel: hilee numeris deducî
poilant. ’ ’ * .

Jim remania: ipfæ Liptiqiquintî

"i .5 Propofitionœ. -

v PROF!



                                                                     

( LinnRÏQunnrùs. ’36;

..’PRÏŒROS:IÏI?O"I.  

filant gmmnquè inagnitudtï
ne: et; quantitatesfroportisnde:

, A. B. QDJE: F . gamadtmdum
[a hâblait u’mantnçdgwium ad
fiant; çanfqazutm . 332.4 am:
macadam G final)?!» 181646»:
lad omnes configumtes.etiam fin»!

[enflas H. .. 1’
DEMONSTRATIO.

Sînt inéadem âme: (Madone

A" 3 4- I, B
V C 6 -..  z D  4 L

E à; 3 F  
" ’ G 18 -- 6 H. .

Dçmonfirandum et? cire [ummamlad
fummam ut quælibet antecndenl’ad faim

confcquentem. . ’ 
Hocefl 18---6: g! 1.;
Dcînde 18-35-6: 6? z-
Deniqua’zgyntsz 9’13: -*

Qui in shamane promise véda:
&um cxtremorum - faâa multiplication
dt æquale prôduôto mediorum. quatuor g à  
illum termini fun: a propbrtionalcsv ’ 1&2!

. ,.   .2: s .PRQ- ..



                                                                     

I’ Timon.

2.

b Agi!

366 Eucnzntà; .  r :
P a 01’631 T 1,6 ’11..&XX1V.

v si mima A q! [tamtams gqndgmba-
huai: rationem , quam 1min C 44 quanta.
D ; hululai: un»: à quina E «hmm
3 enndmiatiènem quam remit M qudrg’" ’

tu»: D; En)»: G , trampofiw prima mm
pinta «d’iferundmk B ,"(z’zndmi baladât

rationem qMH renia du» fana 4d qua--

témP’ Il. r  ’ I l v I ’
.DEMOIIÎISTRAÎÏO.

A ’- 137 c Dt81t4-7- z -, 51 3.-!»
xElo * ’  *NF.I;’ L . 1..
GÎÎ ’ .5117 w .

  si initiant!" àmhiplicatioîprodùâa crunt
æqualia. crgu (a) in: quantitaresfugtprogortîo:

mies. ’f’ L . .  4A. Læïîl
t - z «3

Ex»! î . ,7
5.: b p32; nlînpmportionc:

m "Han-1:41:13. I

  Pré"



                                                                     

L 1 8311an nuits; .361.
17361,95. 1T o  1H.

. si qàètùor quantitam A. B; C. D, fiat
proportiqndler ; "à prima A à renia Ç peu;

tandem quemlibn numemm G multipliait,
1141: produâum . primant E f? babcbit ad [a

tamtam B ,  qu.em4qudum:pnda&um [et
mandatai]? 4d quarta»: D. . b ’

DEMONSTRÂ’ÏIO; .
A i’13 C D’”

4-9- 2:613.)M
G: G2.fis ,Î E 8” * 1m" ’ w,

.Domonih’andnmÆ.’

E.” B F D.8 -----z ç; u l»3-.
la uod (a) exindc pater, quod roduèh ex:

tramâmm & mediorum funt 2:un51, a Thon3c

. Mite:i si) î

1 3 .. . . -utrîmquc multipl.pcn;

.8. immun z. NA * I
 " Hoc cit in propnrtionc

8 -,--- a *: U-hl 3*
’.Pro-.yfl



                                                                     

56; a;:Eu en u) 1.3. r;
p n,oP0’SIT10.IV:

si quatuor gaminas]. à. C.D. fin:
mammites; prima m. A à ÏCNÏÆ c.
par quantifie: eandem alarmera»: G multi-

plinmnr; un? flafla 801mm D per
. diton amarrant X. quam ifia produis

inter fi pnpmiontlia mm.   a
DEMO-NSTRATIO.

Sintquatuorlpropqrtionalcs

A 2 B C l.’ 4 4- z : 6 3.
G: K 3 G1. K3)M
E 8T6 F Il M-9 .

Demonftranduni et! quatuor produit: E. L.
ï. M. cfl’c proportionalia En *  

---v-n 6 : Il u- Quod ex Theor. zfequitur. qéia fifi: mul-
- tîplicationc produCta çxtrcmorum 8c unifiez-un;

interfc funtæqualia.
Alice: U

î. a) E.

1 3* multipl. peu.

8 .’N DE Lemma a.
fi L 3 I

dividcperg, A

t à. a) à? paridcm Lèmmn;

Hoè en in faroportionc

6 : 13 1 9é-
Pso-



                                                                     

,LIiJER: mllfi’rus. 369

* PROPOSITIO AV. XIX.
Si ratura A ad tatar» B eandem

Imam: rationem , qaam 4614M
par: C ad partent aèllatamîD : e-
tiam par: reliqaa E ad par rem re- t
Ïiquam F , eandem habèbit ratio-É a,
mm, quam talma Æ adtotamB.

DEMONSTRATIO.’

A 8 4. Bî A
C6 .3 W5

En: E F- A. 15.4
2h1:.3!4.

quia. p rodu&a flint æqualia.
par Tthr. a,

:533 v v Pie?



                                                                     

370 x. a Eu-cmms.

P3013051?! ’o VI.

’Sz’ prima dadfi’czmdam Bean’- A

dem habitait rationem , quam Ier -
n’a- C ad quartam 9 , babaerit
azura: Ô quiata E ad facundam
B eandemratiamm quam [encra F -
adquarlam D. Si quinta E. filâ-
trabazar a prima A; à farta F ,

acterliaC, I v a jVel rafidaum primat» G en? a-
qaale [flambe B à rcfidaum jè-
am»; H raqua]: "quartz: Q.

Pelrefga’itumprimam Gfi’ baba-

bit ad [mmdaai B fimfrzfidaam
jcçïzna’am’Had quartam SD. ’

D’EMoiNSTRATIO.

r . CASUS I.
»’A B C D-n. ..... z : 18a ’l fig

 E 10a A F15. Â
G 2. - H3.

CA-



                                                                     

LI... aux-ms. 57:-
CVAS U S IL.

A B C D12. --- 2.: 18 1 5 g
E 4 F 6 )ÈIÎE-G B H . D.

.8 -- z r: 12. 3. .Par T1;côr.2.
Al’ter.

CASUSL’ fia: æ 28 l

2 .10 135 S

. 7* 3
1 3 ., -.2. .34 p.r Ax10mag. .

.Exicin proportione , quæ. ex ratîdnîs’æ-

qualitatis a
CASUSIL

2 3A6

Éær- Ka 3.8 ,muai.z
Hocefi in proportionc " - A ’

8 -- 21.: au l 3. .An 2. - . . -Pî°’



                                                                     

’a Eucnmaà.

1.3309051110 VIL
11 ’ (Æquale: A a» 444 a...

dans C eandem haha: ratianm.
2. Et eadem C ad agadas A

à A made»: babel rationem. ,

I.DEMONS TIRÂTIO.’

.,PaRs I.

ÏA C A G;aux-4.: 1214..
a PARSII.
c- A .C A.   44. ---12: 4.112.

* (Mia utrdbiqueproduél’a fun: A

æqualga. pe; Thzz.

A Pro- h



                                                                     

l

î.

un... Qu INTus.’ ’37;

PROPOSlTlOC

1. Inaqaalium quantitamm A.
B. major fi ad eandem C majorer»
rationem baba! , quam minar B.

2. Et cadet» C ad minorera B
,majarem me: rationem quam ad

majorera À. l
DEMONSTRATIO.

- Pans I.
’A . , B ’
16 B 8 ex hypoth.

utrînquc divide Par 5. C.

16. 8 perlemmaig
I 5 B 5- .

Hoc efl: in proportion: V

16 -- 5  8 .1 5..
. A R5 Il. ’ ’

’ S . 30 s
8 ë 16511 ’

.5. .5 t erLem’ma .8o 16 P 4 l
Hoc CH: in proportions.

5 un 8 fi 5 I 16.» 0
B Ana 3. Pro:i



                                                                     

3.74... Ç s EuCLIÀDIxS.

PÈOÏI’OStTïo IXJ

I. Si A Ô Badeandam Cha-’
âeant eandem rationem , illæ a-

quales inter [a nant: r
2. Et fieadem Cad dé! B ba.

aeat» eandem ratinera. 271.: iti-
dem aqualeferaat. ’

DEMONSTRATIO.
PARVS I.

- A C B C1554: 15 .1 4.
Ergo 5 æ

4 4-B . muid l. et .15. 05 15. P P 4
P14 R3 IL

C H C B4-45 :: 4l 15-:
Ergo, î æ .1
h 1.5 15l U mult.pen;2

15 ox’ 4 œIS ox- 4.perLem.z.

gâivçera.15 æ» 15: Fer xdem 1.6me z.

. ’ PIÜ:



                                                                     

L 1 son Qu INTUS’.) .37;

PROPOS 1T 1 o. X.

1. 61’ A ad C majorera ratio-
nem baba: quam [B ’adeandem. C,

erit À major quad: C. .
a. At fi aadem C ad B majorera

rabane»: habitait quam ad A; cri:
B miaor quam A

DEMONSTRA’IÎIO.

PARS I:

A. 4C B- C1
. 4.

.-. muk. pet 4; ’
. 16 4 3-1 perLcnüniag.

’ PARS Il.

A MultÏpI. par 8.
a. B 4 ’x

16
8 par Lemma.

MulÂ

t

l



                                                                     

376A Eûcnuzs .
---------’-------Multîpl. par 16.

4 .x- 16 44. .x. 8. Lem.3.
www-m div. pet 4.16 ’ B 3. k

Alio mode. N
’ A c B C

w [16---- ’Ergoq. 451.16 B4 -x- 8. The.3.
. « ....Idiv. par 4.
16 4 3. Lemma 3.

a PARS Il.
CL B C A...

’ 4-- 8 d 4 l 16. .
Ergoq. .x- 16 a 1.x. 8. Tbeor.212.

div: Fez-4..

16 4 8. Lçmm33.,

9115:;



                                                                     

I

l Luna-a QuiNrus. ’37],

PROPOSITIO XI.
Ratiam: ,d que aide»; ratinai

fiat adam, . mlfimile: val aqua-
le: . inter [a la»: adam. velfimi-

. les w! agadas.
DEMONSTRATIOÂ

5’18. 49-4: 6 l 3.
Et V10 -,-- j :613.
buns --- a : .101 5:

Qgïa nîmiîr. produêtà fumæqualia. par

Timon?" vVelfic.

v8, 6 I* æ .14. . .. h19 6fis ce sa

ErgoïæÏSAxJ. "h
4’ 5

Hoc efi in propogtîonc.

38 v- aI:W10"15.
PROPOSITIO X11.

Ha: efl eadem camprima , qua l
vidai potefl.

au. . En:



                                                                     

o.

I378. I Eucmms
.Pkbpo srrrro XIIII

Si prima ratiajit guarana.
da ratinai 5 [manda mm fit me.
jar tertiâ : (imilitef etiam prima
tænia major cm.

DEMONSTRATIO.
Si:16--8:,i216.

-’Atvero 1z---6* m 4 l 3.
"Ekgoozo- 8 d 41 3.

(nia produétum extrcmorum cfl mains,
w produâo mediorum. pet z Corail.

(rincer: 4. a .Vel hoc mode.

16 1:aï)
8 . 6, I . BL’A: ’53 L Î.

9m6 4 3.
A l 6 4E 3. arac .84 3 .

r-v------.-... Etîn proportion:

16 .4 4 i g.

Pro-



                                                                     

La sa R. Qui N r uls."
PROPOS-ITIO XIV.

si quatuàr propartimalium A. B. C. D2
piima A fucritmajn unit C , cri: à f:-
amda major quam D. a

SiA aquali: C «in; aquali: D.
si A minai C , ni: B minot D.

ÇDEMONSTRAT10.
CAsus I:

A 73 c? D.
12-8: 6 4oErgon. .-x. 4m 8. gx- 64mm

x

12 r 4 6 I4 k P 8. perLemma4.
I ;- CASUS II.-

I A. B C D.IZFË-4: 12.14.,
’Ergou ’x- 4:) la -x- 4h). ,.

12 . «mu I B
433412.. ParInonpgnglî.g

«CASUS HI. .

LA B. D.
Et o..v.4vx-1yz;)-6k-ox- 8.Ü.54. -4. Nt .)D.x-IV

n. 4. 6. Lemma qui B"* N122]- ’-P:9-



                                                                     

385:, -*.;Euicx.mÎxza

PROPOS au) XV..
v Si daaiquantitates A (7 322-. a
qualibu: vicibufllumaatar [au a par
eandem I aameram , multiplicentar .
lamina feu, mana... halbeaaatin’.
taf: eandem ramonera quam ba:
and palme quantitates 15573.

IDEMONSTR’ATIO.

.Awnlf.2 on.
"’Efit 8 --.-- 24:41 122 .

9413: produéta (un: æqualîa. Theorë a;

S, CoH ’O LBI UM.
Sîcædem quahtîtatès A 8c B pçr aux;

512m numçrum dividâqtur ,. (patientes
:pfis quantitatibus prôportiondes erunt.

A ’ L. ’ a d

r v V n kL , z.1,

.. a..,--.--.......- h... .

. . Pro"- o

---6 : 14.1 u; ber-T115?



                                                                     

L : in. Q1: 1 butas; .33;

Pkoïpos. Ijno X-VI.   ç
Si 7mm quàntitarès A. B; C.

  9).prop0rtionales funin! , 1’114 e;
tianrwitiflbs proportiamle’s ’erzmt.

D’EMONS TRÂÎIO.

A B C D . I16- 8 :: 4 1’ z.
Erît çtîakn igicifiim , (en permutaxido;

. ..mîa.fifiaxmultîplicabne produâa
fun: æqualîa, pet Theor: a.

  89,140qu
’ Commodc’hïç démonfiratqç rafle inî

vcrïa. &angopofeidnalcslç; ü

A: LBI. CÎ ’16.1.-*;-8.:  a: z. .

«Eritper’ïhærJ. A;

16 .x-- 1,108 4. ,
. *-Eii5q je: Thcofl,.1’.«: .

in: 8.135; ; ras-D:

a. I I HBBbLÏ’ Pio-



                                                                     

’38: Ï f Èu’cnrnrr

. PROPOSITIO X711:
  A"; amplifia quantitate: pra-

partionale: funin! . illæ gangue di-
1217 a proportiànales criait. ’

DE MON S’TRAT 10. 

A B c . D.
16-12.: 81 6..

Erît quoque dividendo.

16 .3 1 z  (en 4
1d quad mâltiplicatîonc probant:  

pet Thcor. z.’  
Vel allia mode pet prof»: 6 hujus ’

164-8 11:18 15. ’ ; ’

.12.  6 k

. ..-.r.G...1 uâ-FÆ I -. 2.-.feu z 6.

4ià’12": V: l ÏLDÆ.

. S C H01: I UM.
Cum ratio canverfa’çommodc bichl-

fcripoflît , fiat proPOrtionaIÇs. ’

16-412. :284 6.  
’ErftcanWrtendd - 

la A . Lat , dQui: nia): produâa fig: æqualîû

  t’aimera 15 p A.   i 2m;



                                                                     

L in: QuI urus.  383
PROPOS.IÀ’1:I’CI) XVIII.  

Si divifd Quantitate: propar-
l’imam fuzrint’, illæ gangue com-

pafitæ proportionales arum. ’

DEMONSTRATIOQ

A .B C D.4.-. la: z l 6;Erit componcndo.

4-Fn; fi ziô  x Î. 16 u ’* . 8 6
l’ex- Theox: z. cum produâa fiat æqualîa. l

’ ’ Alitcr perprop. 2. huius.

4* Il: z l 6*
n. , 6 )A’

la.PROPOSITto XIX.’
Vide frayai. 5. gaze mm 12,4: efl .

radent. r. PioPosIrrlo XX; -v
Ha: demanflraâitur poflpr . 2 1;

Pro- v



                                                                     

334 Eucnxnxg, .
PROPOSIIIO XXL.
Et [un pofi PNPÛÂ 23°.

44. V PR OPOSITIOZXXII.

Si funin: quotcurîque quantita-
tes A B.C. (7’ 41m marnera æqua-
les î). E . F. fieri: autem prélude

pt dadB. ficîD adE: Ôut B.
MG in; E ad F : illæ ex qualité-
te ordinatzî in adam ratione en"! 5
hou]? 44446114: DadF. ’

DEMONSTRATIO. 
Pofitæ fint quantitatos

A B C. ,-
. ’ 8 4c  

D E F. .fin. 6 l 3. V ç

. . I Itautfi: x
A B D E.. .
13 l  0  x EtB C E . F..3 ’ 4:: 6:1 . .

I  - î Eri;



                                                                     

Lutte QuINrus. 38;
Exit ex æqùalitatc ordinata.

  ’ A c D F.
16-- 4. :: 122115;

.Per mukiplîcatîohcm extremorpm 8:

mediorum juxta Thcor: 2. I
’ Aliomodo-

16;..8: ".16 V8 i""61 .vicimmI6.v;t vicî Ïnîmî

16-12: 816 l8-n-6: 413.
:Atquietîam ’ à;

4.-..Ï... 3 :2 8 l 6:
. Ergô II;V.

16 m... 12  : .4. l 3;
Etvicîflîm 16. V. ’

A "C. D F:16....4: 12.133
Hîfce fic Idemonfiratîs diéit Propofi-

tio 20; ’. . I -Si prima A fixait -d tarti: C, etiam
uartam D fore 412m3
Si Afitæ C. foreD I) F.
SiAfite C. foreD e F.

mm: omnia ex prop: I4 patent fi çltîe
ma proPortîo permutctur ut fi:

16 --- n r: 4 l 3;
C .cc Pres



                                                                     

D386 .EÙCLIDIS

Pnonostrxd XXIII.  
Si funin! ires quantitates A

. D 3.0, Ôaliætres ÎD.E.F. fut-
rit autem perturbate ut A ad B fia
E (2ng élu B adC itaîDad
E : illa ex aquatinte perturbata
in cade»; ration! eruntjc. A en? ad
Ç ut î) 44E

DEMONSTRATIO.
Ppfitæ fintquantitates A B C.

- U 16 8 z.D E F.
fi 14. 6. 3,

. Iîautfit
16 à; 8’ : 6 l 3. ’

l Et8 ,-.- 2. r; :4 l 6.
Etît ex æquo .

Vus-.2: 24.13;
a (lia multiplicando acqnîruntut pro-

duâa æqunlia. ErgoperTheot. z. in:
quantitates Proporfionalçâ.

4 .
Alfa

è fa en MAÂÏ sa [a



                                                                     

Lustn. QQINAruDs; 382

Aliomodo  
16.-8:6lg. L8-z:z4l6.

Ergo Theor’. I. Theor. I.
3 en 16:08 -x- 6. -x. 6.1): -x- :4

Ergo par Ax.’ la

3 a1. 16:02. .x- 24;
Adéoque par TheOr. 2.

A C D F.’
16 J... z : 24.1 3:

(bibus. pofitis dicit propofitîo a;

Si fit prima A 4 tertia C , etiam
uartam D fore majorem fexta F.

SiA (1:30 C,foreDŒ)F.
SÎAfitD C.forcDP E.
Q1: Comnîn rurfus ex I4. V. furent ,

fi ultima proportîo .permutetur, u: fit

eus-14.21.13.

Paonosn’rto XXIVJ

En e12 eadem mm au). 2;
qua vidai potefl.

i ..071. Ccc 2 P10à



                                                                     

388 -EuCLID18
I p301ïos lTl’O XXV.

. "Signatuorqaantitates A. B. C.
(D. proportianak: fatum: maxi- v
ma Àfimulmm minima î). reli-

e gai; dadas B. C. fiant! lumpti:
majores erunt. . , ’ z

IDEMONSTRATIO.)

l A" B C .D-
n - 4. 1: 9 l 5- I

CPermutandp 16. V.

’ .;.. : 1 .’IÊdividepndot 7.3V. ’ Erglozg Âge-x J

3-- 9.: 111’3-
. ’ Atqni 9 4 3-

Ergos 4. 1. )A.Duæultimæi

n D s e 44-9-»HoeÂ-Aæ Bfimul 438:0;

Q, E. D.
Reliquæ fequcnie’s novem propofitîô-

ne: non fun: Euclidis; puffin: amen .
eadem , qua præéedentes EuclidÎS, faci-

lxrate demonfirarî. ’ .

’Pn’œ



                                                                     

LIBER- Qu 181’118. 389

PROPOSITI- o XXVI.
w Si prima Il ad [3014194141913 ha:

battit majore»! ratinât»: quam-
ùflia C adqwtam 5D. baèeôit
inwrteüdaquarta 73 adnrtiam C
adam rationem quant fiamdd
B ad primant A. w a

DEMQNSTRATIOe-e" *

A B CC D.
Sic 8-5-4, 45 13.

Eric perThèOng’.

3 .xvfi 45 xv 4;»
’ ’ErgoperTheor.4..

3 5 :4 l 8C..D.4

Ceci; - . Pré!



                                                                     

l

"396 SWEUCLIDIS

PROPOSITIO xxvu.

B Si prima Aad [ecandamB ba.
ancrât majorera, rationem ,* quam

tarti; C adquartamCD. Imam x
gangue wiezfim prima dab! ter-
tiam C, majorent rationem quam
[canada B adquartam îD. I *

DEMONSTRATIOÏ

 A B C D.
Sît8-44’45 13.
Erit8 àx- 3 45 -x- 4.1113;

Ergo per Theor: 4..
8,4. j 4 4.»! 3.

Q;E.D. .-

I.

Pro;



                                                                     

VLIBEI. inNTüs. 391
PROPOSITAIO. XXVIII.

Si prima A ad ficandamea-
Maria .majarem rationem quam
renia C ad quartam ÉD. mai:
gangue xcompajita prima cum fe-
cunda ad ipfam [scandant B majo-
rem rationem quam compofita tu"
lia mm quarta ad jpfam quartant .

. DEMONSTRATIO.

.A B C .D.»Skis-.4 C5,! 3.Erîrquoque

S 8 4 . 5-1.; e -e I eu 1; -4 leu 8 l 3’
Quia produâum cxthremorum en ma.

à jus Pro dulie mediorum. Pel- Theor: 4.
Alitcr.

8 î4743-3
i3) î n
4 3,)12 8 . . .
4 fi AX. C4 a. 4figeait 12. -- a. Ç fil 3.

a Pre;



                                                                     

’39: VEÙCLIIDIS. I

PROPOSITlo XXIX.
Si prima A ad fraudant B 1141

buerit majorent (mimera quam Ier-
fia C adqaartam 9 , matait li-
addenda prima minus [en deum
fèmnda, .I ad ipfam fermant B
majorent rationem , quam tatin

, minus [au dempta quarta adipfam
quartant D.

DEMONSTRATIO.
A B’ C 1)..

a Eric quoqu ’

12.4.. 4 8 -’:«-- 3 .
leu8 .- 4 4km 5. ,13.

Pcr Theor. 4.. Œia produ&um ex-
tremorum fifi: majus produâo media-
cum, Veletiam hoc modo,

8La M1

l

Z. 4 En perAx:5

Hpçeltë-44C513ÎQE. D.

. Pro-Î



                                                                     

f

LIBER (uniras. 393f

PfiOPOSITIÔ XXX.’

Si prima z! ad [mandant B
myure»: Imam; rationem , quam
tenta C ad quartant T; inédit
par ratinai: aonwrfiomm , mima
ad ipfam primant minus [au dem.
pta jecunda . majorant ratinent
quam renia ad ipfam tartiam mi:

un: quarta. t
DEMONSTRATïo.

A B c, D;. 12--- 4. C 8B1 3.
Demonflrandum ef’c quod fic

12-424-49 818-33:
feu 8 leus. ’

  Id quod patet ex multiplicatio-x
tionem : quia nim. produétum
cxtremorum cit minus produôto
mediorum. par Theorcma 6.

qu t Pro- i



                                                                     

394 VEUCLIDIS:

PROPOSITIO XXXI.
Si fuerint ne: quantitatcs A.

BC. (Talla ne: a). EB. fiique
major ratio prima priorum A ad
fiaundam B, quam prima polle-
riarum il) ad juan) [envidant E un

a (7 major ratio [envida priorumB
k ad filai?) tartiam C ,. quam flam-
’ da pofleriarum Eadjuamtertiani

f : En? gangue ex aqualitate or.
e dinata major ratio primapriamm

a! ad filai)! tèrriam C, quamSprzF
me pofleriorum 9 , ad fumai-are

, tian: F. ’
MDEMO’NSTRATIO;

A B C16 ,8
D E F9 51 3Si: 16 -- 8 4915.

Et 3 4s 15.



                                                                     

L 1 au; QuINTus. 395
- Id quod patët ex multîplïcatîone ,

curp produâum extremorum fit majus
Pçoduâo mediorum , par Theor: 4.

Aliter.
16. -’--f3 « 4 L9 v1 5.

. vîciflîm. 27. V. w

152-9 a 815.
Et  8 4414,13;

L lvicjflim. 2.7. V.

8 t’a-3,4 4-13.
1’

H . fi A Ergo. 

16 1-:- 9 4 a I 3.
Vicîlïinî. V

;(641- (4.5) î (v5.

ï * E. D.

Ddd 15x084.



                                                                     

39â , Eucmbzs. l

Pnjo P05 1 r1 o; XXXII.

Si fini ne: quantitate: A. B. C.
(fait): ne: ÉD. E. F. figue ma-
jor ratio prima priori"): A adjura

l fiamdam B quam ficmda paf]:-
riorum E ad]aamtertzam F : ut 6’
ratio locanda priorum B ad filai?)
tertiam. C major quam prima po-
floriomm 9 ad [dam [scandant E
Erit qaoqae ex aqaalitate pertur-
6ata major ratio prima prioram A
ad [1mm tertiam C , grimpant
pofleriomm î) ad [1mm tortiamF:

DEMONSTRAfIÏIO.

A ’B C ’
.15 8 s.’ DE Un 1:,.9, 6;, 4

si: 16.-.8 e614: .
utÔCs’ëS 4915:

Erit ex igue:
16--5 4914!

I a SP6?



                                                                     

Luna, QUINIPS- 397
Per Tbeor: 4. Qüa (cilice: produ.

&um extremoium e11 mains produâo

mediorum. - ,
Ahbmodo.

16 4 614. .Ergo 16 ..x- a. 4 8 .1165.

Et

81454916.
Saxo .1..9.

j Ergoî j
I6. --x 34: 4 5 I"; x . 9:

iMeou616i’1549l”.
il T96: Theorgq. 4

pas! g ’ ne; .



                                                                     

398 Eucnmre --

Paovôsnn o, XXXIII.

Si fuma major ratio tafias
a! adtotumïB; gadin ablati C
ad abiamm D , aria, arak-qui

j E ad reliquum F major ratio
quam tafias A ad tarant 75’. L

»-DEMONSTRATIO.

Sint in majori rations tota
. .**A..V»B.’ x

12,. ,6 Sqùam partes 4.. (3 D’

V Erit8---3 C1216.
Par Theor:4.. quia produétum

extremorum cit majus produite

medxorum. -

PIO’.



                                                                     

LIBER. QÙINJ’US. 399 -

PRoî?os.IT1 o. XXXIV.

Sifimt quotcaaque quantita- .
taf, A. 7?. C. 65 alla dandies
marnera 71E. F. firqaçmajor
ratio prima priorum A ad priè
Imam pofierzoram D, and»: [En

l cuada B ad ficmzdam E: a: (9’ ’

fiowzda ’Badfl’candam E major,

’ quam tamia 6’ ad tertiamF , a? v

fic dJaceps. . ..
l 1 . Flambant omnnpriorer;

fimalA. T. C. ad omnespojt’erio-

res fimal D. E. F. majorera ra;
I tiom’m , quam omnes prime; 73.

rolifla prima A, ad omnes
pofleriorçs E. F. relifla, gangue.

prima ÊD. a I72.. Minore»: autem quampri- -
ma l prioram «A ad primam po»

fierioram F. a -
4 3. Ma-



                                                                     

4,06 . rEueLIDII-
3. r Majàrem (Ionique quam

ultima priarum 6’ ad altimam
Pojlarioram F.

DE-MONSTRATIO.
Polka: fin: quantitatesA 4 .

mîmes . PoRerîores.

A n D 6
C 4 F 3.Summæ 2.4. 14.

Pans]. 13.-)..C Ev-:--vF.
2.4. ----- la. m! 1g. l 8.
PARS Il. v A D. .

--u 14- B Il] 6n’
PARS lII.u .C F.i4 "-14 4 4" 3-3

Partis I 85 3 demonflratîo pendet ex
Theorcmate 4. quia produâa entama--
rum (unt majora produâis medîorum.

Pars vero z demonfiratur pet The. 6
quia produâum extremorum CR minus
Produé’co ,mediorum.

FINIS Lux: Qui-NIB



                                                                     

EUCLIDIS
E LEMENTORUM

LIBER sEers;

ŒEFINIÏIONES.
1. Simile: figura refiilinea

- faut, qua éangalo: jingaios fia-
galis agada: bahut , arqua etiam
latora . qua (imam angalos aqua-
la: [am , proportionalta.A ..

un 4c E F

l O dD confiltuendam figurarum real-
linearum fimilitudinem requirunr *

i tut duæ conditiones. a
1. Ut finguli fingulîs inter fe fint æ-

B quales anguli A 8: D: B. ô: E: C 8c F.
z. Ut latera circum ifios æqualcs au? 4

ulos fin: proportionalia , (cil. .
g B ’ E e e 9E9

D



                                                                     

-4.oz’ EUCLIDIS
(cæcum BA...AC:CFDIDF. ’

emmi ers-am: FE IED.
CircaC-F migras: 31:11:13.

Ergo .fi nm ex hîfce conditîrïmîbus de-

ficiat, figuræ nullb modd erunt fimiles z
quemndmodum quadratum 8: altcra parte
longîor figura .I licet habeant omnes au -

ulos æquales ,. utpote reâos , quia ve-
’ r0 latera non habenr proportionalia , fig

milin dicenda non (aux.

. 2. Romprooa figura fiant ,cam
in utfllqtæ figura aurai-adonna (’7’

aonfèquentes .ratioaam fermai

fumai. k r a .

memadmodum in parallelogramniîs
ÂC. BF. 8c duâxsediagonalibus in trian-

su-



                                                                     

L 1 un. Szxrus. 4.0;
gulîs ABC. BEF. fi fitABîn prima fi-

" gara ad BG (ecundæ, fient recîproce E8
fecunde ad BC prima: , illæ dicuutur ne:
ciprocæ.

3. Refia dB diciturfifia aflè
(eoundam extremam à mediam
rationem , cum fuerit ut tata dB
ad Smala: fagmmmm d C. ira idem
maja: [egmontam 11C ad mina:
fagmmtum CB.

A. c B
In propofitione u. Libri II. Eucli-

des docuît feeare lineam ira ut :7 fub téta

linea AB 8: minoriïegmemo CB com-.
prehenfum fic æquale D majoris fegmentî

AC : quod unum 8c idem elfe cum hac
Definitione videri porefi ex prop:go.VI
[Inde pater: u. Il. hicime; Definitio-
nes reponi. ’ .

Cæterurn 0b multiplicem illius ufum
Geometris hæc proportio divina di-
mur.

Eee 2 q 4d!"
lA



                                                                     

404. BEUCLIDIS’

24.." Altitudo oujafqae figura al!
linea perpendicularis Ail), ab il.
lia: «imite adipfam man vol il.
lia: prodaflam domzfla.

A

’ D C à
Cum menfura enjufque rei debeat elfe

certa determinata , non veto vaga 8:
incerta , 8: difiantia punâ’i alicujus ver-
ticalisalinea oppofira pet certam, 8c filai
fcmper æqualem ac minimam menfurari
debetlineam. Sic difiantia punâiverti-
calis A alinea feu bali DE , non menfu-
randa eI’t juxta lineas oblique duëtas AD,

, AB. quia illæ quafi infinitæ duci Foin
funt, nec inter le æquales flint; fed fo- .
lu’mmodo per lineam perpendiculariter
dué’cam AC,quæ CH: certa, unica 85 mini-

ma: quæ hoc in cart: femper quæritur.
Et hæc perpendicularisi AC. dicituralti-
rude trianguli ADB, fumpta DE pro
bali: quemadmodum fumpta AD pro

. ’ bafi:



                                                                     

Lnnm SExrus. 405-.-
bafi , perpendicularis ex B ad AD duâa
altitudinem exhibebir: ut 8: fumtâ AB’
pro bali faciet perpendicularis ex D ad -
A8 demifla.

(lui: vero per punâum A duci potefl:
linea parallela ipfi DE , illa altitudo di-
citur effein iifdem parallelis; undefi duo
triangula fint in eadem altitudine idem efl:

4 ac fi dicantur elfein iifdem pàralleiis. ut -

quuitur Euclide: Lib. I. "

5. Ratio ex ratioaidu: oomponi
dioitar , cum rationna: quantitates
inter [a multiplicata . aliqaam éf-

fecerim rationem. ï
Supra notavimus rationem nihil aliud

havera die quam modum continendi quoi
una quantitas aliam quantitatem cantiner
vel ab alia continetur; quique non clarius,
quam par fraâionem exprimatur. A

Si age datée fint duæ rationes 2 ad 3 ,
.8: 4 ad 5.. illæ ad fraâiones redaâæ fic

flabung geôr? , quæ fi inter fe ulultipli.

c . . 8 . *entur , obtinebitur a feu ratio 8 ad 15,

* pro quælita ratione quæ ex duabusidatîs

E e e 3 com-



                                                                     

.406 EuCLIDIs
compotîta cfi. Sic ratio quæ ex dupla 8:
tripla , (en ex duabus rationibus- 2 ad I 8C
3 ad I , hoc cit ex duabus fraâionibus
gaz Ë. compolîta eü , habebitur Ê. leu

ratio 6 ad 1 (en fextupla. Et fic porto de
aliis.

Notandum auteni CR rationum ab Eu-
cIide fic diêtas quantitates Geometris
vuigo dici Denominatores , quæ in fra-
étionum confideratione quozienrum n05
mine venire folenr.

Sed minime o’mîttcndum putamus ra-

. stionem a

l. a; î. feu 2 ad i; 8: 4. ad scomponitur)

3 . 5 . . . ’etiam hoc mode pofle invenm.

eu 8 ad 5(quæ ex rationibus

Fiat z ...-- 3:: quilibet numerus 6 l 9.

- -L. .Dico rationem 6 ad 3:: feu utrinque per

eundem numerum 4. mulçipiicando 24 ad
45 effe eandum cum ratiche Sad 15. Si
enim fra&io à: per 3 reducatur ad mini-

man), obtinebitur [d’unequirîturwnde .
s

parer



                                                                     

LIBER Sszus.- 24.07
pater rationem 6 ad 1.; elfe compofitam ex

v duabusâràtîonibus z ad 3 8c 4-ad 5.

(au! omnîa limais hac 1:3 tîone applicarî

poffunt. Data: En: duæ rationes A ad B. ’
8: C ad D , rationem ex iflis duabus
compofitam hoc mode invcnicmus.

Fiat AÀ--- ,B : H11.
UtôzCD-D : I l K.

RatioH ad K exhibebitratîonem com-

pofitam quæfitàm. .
Pro H afihmcrc licet qüamlibetcunquc

lincam. " d- Pro? .3



                                                                     

(1.08 A EùCLnns

flacon. P’Roposnxo’l. Ï

Tridngula ABC. ŒEF. à pa-
rallelogramma BK E L. in adent
altitudim five juta enfiler?! paral- ’
Ida: conft’nuta ç fiant inter [a a:
ànfe: BC. EF. batefl fièalesfint
4nde: figuræ "un! æquales: fi
bals: inæquale: figurai emmène-
gaule: (7* quidam iman rationem
èzfium.

A K1) - L

d. x’ Mx.
B CEIH F (î

DEMONSTRATIG.
1. Sir bafis BCæ EF. Tum trian-

EguleBC. DEF, inter cardem parallelas
a: Taper bafibus æqualibus confiituta inter . V

Inn aefuntaæglualia. 4 3130-.



                                                                     

L1 and Szxrus. 409
z. Popatur’EG dupla ipfius EF, feu BC.

Tum erunt duo DERDFG aæqualia:
adeoque torum DEG duplum ipfius V
DEF hoc CR ABC : quia nim. bafisEG

CH duplaipfius BC. i »
3. Ponatur EH dîmidia barcos EF (en

BC. adeoque î- EG. Erunt duo trian-
gula DEI-I. DHF aæquaHa : ergo DEH
cri; femiffis ipfius DEI-I , hocefi: ABC g
à: quarta pars ipfius D EG.

4, PonaturEIx) L EHJeuL’EF,

1 4feu â- EG. fimîlirer erît triangulum

àDfiI I) DIH. adeoque DEI cric ao î

DEI-I. (En: à" DEF hoc efi ABC. feu

î. DEG.
8

Et fic potroîn infinitum:
Ergo abfolute triangula (e habent ut il -

lorum bafes. .Similiter etiam paralleIOgramma , cum
dupla l’lunlt triangulorum. 4

v b sa x.
n Fff Pro-



                                                                     

no Eucnmxs
"mm Pnoposx-rro’ Il.

* 1. Si in triangule uni lateri
CB parallela ducatur EB. ba-
prapartionaliter lecahit latent AC
dB. (hoc a)? ut fit 11E - EC
: A9 l ÎDB, ’2. Et firefîa EïD [amuît laie-

ra AC. dB praportionaliter, en?
fila relique [ami CB parallela.

A

Ex D
DC BDEMONSTRATIO.

I Pars. Ducantqr reâæ CD. BF..
Cruntque triangula X 8: Y in iifdem parai.
Mis DE. CE ô: eadem bafi BD, ergo

g", L infime ilarqualia. ’ Triang-



                                                                     

LIBRE. Szxrusi a;
5m. 24m. xb: baf: A141, bar: EC. un:

leu Y
, Atquî etiam

Ïr:Z-- Tr: Y l’::; haï: AD (baf: DBÇ

Ergo CAB-ECZ ADIDB. can;
2 Pars. lift ex hypothefî.

AIE-EC.: ADlDB.
Atquî

AE-EC: Z] -X- ï! VI
Et AD-DB: Z] -Y’ ’ ’
- Ergo hifcc mimi bus fubflîtutîs.

EritZ-X: Z! .Y; n 
’ Adeoque a triang. X æ Y ôqqnîa "41.

[nm in eadem bafi BD , cran: inter apa-
rallelas ED. CB.

(LE. sa.
* 39-1!

e m z. m6..



                                                                     

ThCOt. 3.

4.13 4 Eucnïrnls

PROPOS l-TIO [1K
1. Si Ëntriangulo 111136, relia ,

Æ engaina A hfarjam lemme;
etiam [au bah BC. bûchant

« fifi: legmmta RE: ŒCeaudem
rationem , quam reliqua latent
B1.410.

2». Et [i âa’fi: [guinda BD.

9C eandem brabant rationem
par» rait” alarma BA.ÂC, re-
â’a AD. am faims, etiam m-
gulum oppofimrli Â [acabit bifa-

"am.

Dé-



                                                                     

Luna S.Exrù-’s. 4.1;

DEMONSTRATIO. . 
Pars I. Ex B ducatur BF. parallelaa’hl

DA, 8: producafur GA., arque ad oc«
curfum perpendicularîs in E: emntque
propret parallelas EB. DA.
Aùg. 0 æ R. quia fùnt alternî.)

Aug. P :0 Q. extemus intemo

AtqÎi 0-3) P ex hypÎhÎfi. m
ErgoR J) Q Et lattis EA b 1) BA. 56’L v

(Mare c critEA -- AC z; BDIDC. cm"-
BA

P A a s II.

mm- AC: BD x DC. exh. nu
AtquidEA-g- AC : BD! DC. Ï

Ergo Il. V;
BA --- AC :1 EA l AC. 214.3;

AdeoqueeBAœ AE sang. R fao Q.
Arquiang. R q z I

un: (La) p; 9’ e

1 Ergo au P.
Q. E. D.

29. I.

P ff dg Pré-1



                                                                     

214; E U c L 1 n 1 s

mon. PROPOSITIO W.
k Triangula fifi mutuo agui-

angula , finit fîmilia 3 hoc cf!
am aetiam latent cira: æquales an-

gulo: bahut proportianalia.

F

A

D

c BXE

DEMONsrRA-rroÇ

Bafes CB, BE colloca in di-
reâum: quia jam angulus ACE

b 8 :0 DBE, ex hypothcf , erunt b
M ou: BDparallclæ. me: AB

DE. qui: ang. ABC etiam p0-
nitur au E.

Pro;



                                                                     

, L un. Ssxfusl ne
Producnntur CA 8c EDinF,

eritquc AFDB parallelogram-
mum, adeoque FA ° aoDB 8: c344:

FD sa AB eQgia in triangqu FCE latus
.AB cf: parallelum FE erit d dz. v1.

AC-w- AF: CB[BE.
DE

Et permutando. 16. V.
AC--,CB: DB]BE.

à Deinde ,Quia in triangulo EFC latus
DE efl parallelum F C.

EritFD 4-- DE: CBjBE.

. AB .Et viciflîm. 16. V. .
AB ---. BC :: DE] EB.

Pro-



                                                                     

finir. à:

iz;.!.d

3.16 EucrèIIn-s

PROPOSlT t-o V.

I Si dm Iriangula ABC. 9ER
hum cira: 0mm: angulas habeant

v propurtianalia . emmi «quinqu-
la , enfilent angulos A (7 î); B à
E, F à C [mâchant æquale: . qui-
bus bomolaga latent fubtendumur.

J)

DEMONSTR-ATIO..
Ad punûum E fiat aangulus

FEGao B. ut 8c ad punâum F
angulus EFG a) C. eritque ter-
tius G æqualis tertio A.

(une in triangulis fimilibus
ABC. GEF. ’

A3



                                                                     

LIBEÇÇ. (imitas. .417 7’
,U I*AB..--- BC : [VEF-

Atqui etiam pep progofitionem.

AB --- BC : DE j EF. -
fgobGE?EF’: DEfEE. mi.

Adcoquc cÇàEm DEJ. "En ,

Eodèm -lrnodo ab altera parte, .
etiam probatur eflè. ’ .

GF Jo &DF.
Adeoquetrîangul’aDEF.:GEF f

habcnt omnia latemæqualia’, fin"-
gulaTrngulis. ergo pet 8:1. dû .

Ang. 9E1? 30 GEE 30 B.
.Ang. œFE æ GFE Jo c.

Ang. D æ G a) A.
j giclai).



                                                                     

Dza. 418w Eucuuggie
. Q à

.Tlîcorlâ. P’ÉOPOSITI q VI.’

. ’V Si-cluq triangula 4BC.DEF,

bahut imam angulum B , A
. qudkmguni E , (5 latere; cirera.
» mm picpomonalid, (hoc efi AB

4 . gai BC ut (aa’E’F) crantai?
angulafîbi 01142110 æqnianguld. Il

4,,



                                                                     

:LIBER SEXs’ÏUSg 4.19 . .-
DÉMONSTRAÏIO;

Ad punâa E, 8: F filant-anguli FECu
EFG æquaÏes angulis B. (hoc dt DEF)
8c C. crique tertîus G æqualisfcrtio
aA: Et triangule: ÂBC. ,GEF Emilia, 233.1. ,

b.) adeoque ’ . - Mr"-
ABs-LBC à GEJrlêF. f Y

Atquîetîam perprôpofiticsnem. I d

A3 - BC :1 jYEF.

l

ErgoïcGE-EF: "mame. *
AdeoquçdCE 30’ DE. d 4M,

Èrquuo friapgqïa DEB’Ï’EËEF [c 4 g *
habent juexta quartam I. adedquet

. a. L fiÏ Ang.DEFæ GEFœ Br
Ang.DFEæ 0125360,

-Ang. D DO CV 305.

Q. E. D. , °

ne.

Ggg 2 I Pro.



                                                                     

42g En et. 1ms
Alla Demonflratio.

Î ’A

93. Datur’bîç aigqus æ D. x8c latera
’ cîrca ces proportionalia : &tum.

vel angulus B D E. . ’
. ,Vel B D E. a

Ve) B I) E, e .-
dPonatîJrè. Angùlus B

Duciatur BG , . ut fiat angulus O à) DEF
eÎîtquç P ab .R; 1

I ErgoBA :T AG’; ’EDxDF. ’4.VI.

-.Atqui RA ’- AC: EDl DF par pro.

eErgo AU :D’AÇ. pet u 8: I4. V.

n pars &totum. w I ,v Œodem mode duâa’EHL demoflfira- l
turangulum B hon eHe. poire minorem
angnîo’ E. Ergo B :0 85126132.. I.

C 32E   (LE. 13: A x k
Pro:

x -* * 5 c



                                                                     

Luisa Sngrus. 4.21

VPROPOSITI CIVIL Thcor.7..-

. Via: allia! cf! afin. k
PROPOSIÎÏO V111. mon;

’17: triangule "Bengale ABC .
perpmdiculari: dîD dé angula re -
520 in bafin dafia, fera: triangu-
lum fg duo "jangada AïDB. A90
quæ’erzmt à mi à in!" [e fi-

. milia. d  
A;Ax ;DC’.’

à.

D ÈM’ÔNSTRATIOÔI

Pars I. In ,Triangulis BAC. ADB,
n » Ang. B èficcomxnunls,

Ang. BAC æ ADB quia micrquereftus
. b Erg!) C jæ’BAD. A

e» 933,3 A-r



                                                                     

l

1 14.Vl.

b;2.I.

34.VL V

4.22 "’EÇCLIDIS’

Adeoque . triang. BAC ADB; Emilia.
Deînde in triangulis B AC. ADC. . t
.Aug. C CR c0 mmunîs. d

Ang. BAC En AD C’quîa uréique geân

bErgo vB PDCADÀÜ - . ,
Adeoque a triaug. B’AC.ADC fimilîa. .,

ILPars. Triangulum ’ADB en: fimile .
ipfi BAC.

,Triangulum ADC efi fimile eidem
BAC.» ” .’

Ergo friangula ADB. ADCinter (c I
(untfimili; par 21; Yl. quæ hac non de»
pender.

COROLLARIÜ’M I.
v Perpendicularis ab angulo reâo in ba-

fin duâa , efi media proportionaljs inter
duo bafis fcgmenta.

a

A
b

DEMONSTRATIO.
notriangula BDA.ADC, fuma:-

quiangula. * , . .Ergoa BD -- DA: DAl DC. n
AdeoqueDA CR: média proportionn-

lis inter BD. DC. ’ - l ’" *

- o ce.Q



                                                                     

,.L11;1m- Ssxrus. 4.13
l pôR-OLLARIU M. Il. .

Utrumliber laterum dangulum reâum
coenprehcndcmium en: medium pr0por-
tïonale inter toçam bafin a; iüud fegmcn-
mm bafis quod Émettre Iateri ad jacet.

DOEM.ÔNSTRATIO.

In "fanges; fimîlibus ABC. ADC. .

aBC---CA:ACICD.
Et in triangnlisrfimilibus ACE. ADB

au; 43A : AN BD.

SCHOLIUMe .
In deducendis triangulorum propor- L

V tionibus bene notandum CR , ordine pro.-
cedendum cire ab anguîîs æqualîbus cirez

æguaies anguîoà ad æquales angulos.

B Puce



                                                                     

I’ 4.24. Ü-Eucu’nflls,

mm- ’ PROPOSITI-O

ç   A 014:4 flûte AB. imperdmm
partent ubfet’ndere. ’ D ’ "

C()IJSÎÏRJJ(:ÎÎI(X

25j: auFerenda pars renia:
1. Reéïæ AB fub q’uOli-

berk angqu adjunge reétam
AF , inque i113 fume cirçino
tres parteâ æquales AD. DE,

BF. , fi, 2. Quota: FB ex D’duca-
sur parallela DG.- v À

Dico AG elfe quæfitam’

.ter; A

». J



                                                                     

L.I fait. S’exrusa, 4.25
tertiam’ pattern même

AB. d’DE-MONISTRATIO.

ln triangule FAB lateri F3
parallelaefl DG.
’crgoàFD-n DA: BGJGA. vn

En componèndo I8. V.
  F114 DA: 34.0.1

Arqui FA CR tripla ipfius.

DA. l I d .  , Ergo BA etiam cl): tripla. *
ipfius GA. A I ’ ’
i Adeoque .AG. CR tertia
pars linea: A8. 5 I g

Hhh , Pro-



                                                                     

Y

4.26 ’ EucD1D1s

PRO-Po SIT 1.0 X.

51mm raflant dB fimiliter
feutre a: data alia rafla ÀCjèfla
fueritinfDÛE. .

Brou. 2.

CON STRUCTIO.
I. Junganèur datæ lineæ ad A.
2. ’Duétâ CB ex punâisD 8c E du-

. cantur duæ reâæ DF.EG Parallelæ iPfi

CBI l I IDico faâ’um 6er quad quærîtur.

x

D-EMONSTRATIO.

L In triangule AEG .Iineæ EC. DF
  funt parallelæ, a quia eidemlineæ CE
. durât: fiant parallelæ:

l ;o.

Ergo



                                                                     

L13". Sexrus. 4.2;
ErgobAF-EG: ADIDE.
Deînde ex D duâa DH paràllela AB,

cri: D1 (D FG c 8c 1H æ GB.
Eritqueîn triangulo DHC. .

Dl. f. FG-IH.f. GB : DE [EC-
Adcoque partes AF FG. CE , [uni

proportionales partibus AD. DE. EC.

o   (Le. D.
SCHOLIUM.

Hinc facile pater ratio divi-
dendi lineam ’daram in quotcun-
que liber partes æquales: fumendo
fcilicet in linea datæ adjunâa ,
tot partes æquales in quot linea
data dividcuda fit : 8: extre-
mitates lineæ utriufque méta con-
jungcndo; fi mm a divifipnibus
intermediis ducantur reâæ pa-
rallcllæ linea: jam duétæ; 1H3:
quæfitam fadentdivifionem. Ex.
Gr: fit linea AB dividenda in (ex
partes æqualcs. e I

,Hhhz I Con-

’b 2. V1.

e;4.l.



                                                                     

* 428:. rEuCLID le
çONSTRUCTIO.’

A D E F .G H B y
I. Ipfi . AB, junge lulu quolibet augulo

reâam AC. "
2. In linea AC fume res partes gqua.

les AI.1K.KL.LM,MN.NC.
3. Duc reânm CE , inique parallelas

NA. MG.LF.KE.1D. e I p
Dico lineam AB (etiam dire in fez: par;

tes æquales AD.DE.EF.FG. CH. HB.

DEMONSTRATIO. w
* Fer propofitionem le. linea AB feâa .

en: finnillter ac AC. V -
Atqui linea AC (côte cf! înÏex partes

æqnales. ’ DErgo etiam AB in l’ex æquales partes

feâa exit. e I’SCHOLIUM Il.
Haud inconcinne linea data CD poterie

dividiin ratione datarum linearum A. B.

’ ’ e YCons



                                                                     

Luna Sexfusl 4.29..  
CONSTRuCTloz

Ah----.--4
Be------l

F
I. Ex C fub quolibet angulo ducatur

teâa CE a) datæ A;
2. Et ex D reâa DF. .parallelaîpfi

CE: v datæB.
3. JungaturEF. «

Dico reâam CE in K (etiam etTeîu ra-

tione A éd B. l
’DEMONSTRATIO.

ln tri. CKE. DKF Ergo erit per 4.. V1.
Ang.-c a) Dl . CE.lLA---CK: OMCzDK;

. E il) F29.I. 8c permutando
[1433141 A--C:CK NCD.

H la g ’ Pro;



                                                                     

Bo’ Euculnrs
nous. PROPOSITIO..XÏ;

l duaèus re-
fîi: dB. BC
tertiam pifo-

L. D portianalem
A B 1 invenire.

C O N S R U C T I O.

I. Datas reâas çoujunge in angulo

re&o ABC. .
a. Ad duâæ redïæ AC punâum C

excita perpendicularem C D. - l
5. Lineam AB produc-ufque ad.ocq

curlum illius perpendicularis in D.
V r Dico BD elle quæfitam proportionaleml.

DEMONSTRATIüO.
Triangulum ACE cil reâangulum I

perçonfiruâ. 8c. CB Perpendicularis ex
"Cor: angulo refile ad bafin Àduêta: quæ a eIl:
3*"- media proportionalis inter AB Bât-BD.

  Adeoque BD cri: tertia quæfita. .

-QF.E.

r Scho-



                                                                     

V ’Lnnm Sexrus. i431,
S C H O L I U M.

Si AB fit major quam BC baud incon-
eînna cri: talis

L CONSBTRUCTIO.

A J) B vI. Super AB defcrîbe SemîcîrCulum

ACB.’ . , e2. In illo accommodetur fecunda da-
ta BC.

3. Ex C demitte perpendicularem

CD. y ’ IDico DB elle tertîam prOPOrtionalem
quæfitam.

DEMON-STRATIO. ’
Duâa AC crie ACB triangulume re-

&angulum 61.111.) leErgo cri: AB - BC : BC lBD.’

pet 2 C0118. VI. SMecque BD en tartis: quæfita.

’ Puc-



                                                                     

.435. Ï ’Eucmms.

PROPOSITIO x11.

941:1: tribu:
  refli:*AB.’BC.

21D quartant .
proportmnalem
DE invertira. n

A

bob]. 49

CONSTRUCTIOf
x. Datarum duas quaslibetcunque

AD. BC colloca in direôtum.  
z. Teriiam AD conjupgekzd pun-

âum A , 8: duc reâam DE. »
3. Ex ’C duc CE parallclam BD ,

que: produétæ A D occurrat iniE. -
DicO DE elfe quæfitam quartam pro-

portiônalem. ’  
DEMO’NslTRA’TIO.

In triangule ACE lateri CE duéh cit

4 parallcla BD. -nz.v1. Ergo a A8 -- BC :: AD I DE.
Adcoquc exit DEquarta p;oportionalis.

" (LE. F,

. Ali:



                                                                     

Luisa SExrùs... 4,33
Alia Confiruâio.

A. ’

B .
I -c..7...-.D,...;..,.D

e

’11

.GE’G.
Data: fiat ne: linea: A. B. CD, qùæ en vq-l ç

’ vcl î) A. . i a. vI. Lineæ EF à? A junge FH a) Bfubtjuoli;
betangulo, du turque EH. ç

z. Infime: FE fume FG a) ternis: CD. a; ex
punâo G dqecatur GK parallela ipfi EH. e
I Dico lineam 17K eût: qoaxtam quæfitamfcfl,

A FIC fupra H», fitertiaCDlîtmajorprimaA: A:

v veroFKinfraHfifit cme A. .
DEMONST RATIO*I

Facile ex cogflruôtîone pater triangula EFH.
GFK effe fimilia: quant cri: per 4.. V1,

EF ---- FH :  GF ] FK.
Hoceü e . ZA -:- zB : CD l ad qqammFK.

Qv D æ ’ *

in me.



                                                                     

D434; ( EUCYLilDIS

17.0514. PROPOKSITIO XIII. ,

Datiflduaéas mW: dB. BC
"radian propartianalem BD in-
vem’rç. l

" CONST-Ruc’rlo.

1. Daças lincas. AB. BC coîlo-

ca in direétum. e ’ . h
’ z? Supcrtota ACdefcribe Sc- .
micirculum.

,3. Ex B excita perpendicula-
rcrix BD nique ad Scmicirculum. D

Dico illam çflè mediam quæ-

l

D

fitam. ’
D

X

De-



                                                                     

Luna. SExrus.i 43.7?
.DEMON’STRATIO;

- Duëtis AD. DC. crit ADC
triangulum rcâangulum’ quia .
aangulus ADC cf: reâus. Et 13x. 111.,
inca DE ePt perpendicularis

. ex angulo réélu ad bafin du-  
&a. quæ beft media proportion;- (a,
malis inter AB. BC. e "manv1;

, l SCHOLIUM.

Œævis refit: acircumferentia
ad dnametrum perpendicularirer
duéta. dt media proportionalis
inter fcgmenta diametri.



                                                                     

uneïnme se
PR or ors 1 T a onIV.

mon; . . ,î ’1; Ï Tamllel’agrammfl æqulz’a

X. Zf que d’un arguât»! 0 mi
.7: 1’ 44144km bahut; etiamvlate-
* ra am æquales daguât bahut

udproce pmporzionalt’a. (bu efl 4
dB 4d BG ut EB MEC.

’ 2. Et fi lutera 1246m: "apri-
,.ca .I- paralldogrmma fun: æqum’

Jim V »
D G .H
A BPÔ’

. Z
Bei-



                                                                     

L USER SEx’rus. 4.37

DE-MONSTRATIO.

IPars. Par. alX---- Par.Y:: ’ZlPatj..Y. 7- V-

wArquîX-Y: AB!BG. v. je: ZÀ-Y; EBfBC. Il LV1-

, . Ergo fixâfiîtutisiflîsratio’nibus.

.AB - BG :’EB[BC.
1.2Pars. AB-è-BG: EBlBC.’AtquiAB-BG : XIY. e

- ,, Et EB -30: zlYÏLVI’

fige mis rationibus fubfiitutis.

X -... Y z: Z l Y.
Adeoqneb Par: X1) Paul.

!
D F14.

m 5 ’ Pro-



                                                                     

4.38 EucÉ 1.1313.»

mm PRÇÏ’OSAITIO XV.

*°’ . 1. QÆqualia triangule XZ.
Vide quæ argumangulum O uni angulq

"1554:5? fP macler): 1145m]; argan, 1mm
«en» bina agadas angulos habebum re-

.. cipracepropartiomlia. (bac efi’ 4B ’

448G . a: EBadBC. À D
z. Et filmera fic 646m! refi- .

. prote, triangule. jam æqualin.

DEMst’TRAero. v
" Duâis réélis ACiDCG..GE.

a hæc cf: ompino eandem cum ’
1; 4. L A præcedentc quoniam atriaçgu-

la funt femmes pareille-laguna-
morum, 8: triangula cum para]-

.lclogrammie cadem habenalatc-
, ra quæ demonflxationem ingre-

diuntur. I
l

Pro-



                                                                     

Luna Snxfus. I 4.39
PROPOSITIO XVI. i rimât.

Il. v
1., si quatuor "en A. G. F. B proportio-

mles funin , reâangulnmfub extremis A
à?! B. cri: squale 1e&.zngulo fui: mediis.

. z. Et fi reflungulum [ab extremis fit
i aqualenâangulo full mediis, i114 quatuor

refit propmionalu arum. .

E

F D 61;! Gï LJe . B; aV AGI]; .DEMONSTRATIO.
I Pars « Fiat Ü AC Ïub extremis 85

FG fui) mediis : illa habent angulum
A il) F, 8: lattera reciprica , nimir:

.AB -- HF : reCîproce PE I BC.
Ergo illaaSIa fumæqualia. I au. v1.

2 Pars. C713 AC. FG habent ahgu- ,
lum A æ F. & funt æqualia: b Ergo bx4. v1.
habentilatera reciproce proportionalia. V

PReJ



                                                                     

, 111:9:
Il.

L

au... v1.

4.4.0 Epcntfixs
PROPOSITIO XVIL

I. Si ne: lima F. B; pro-
portianales funin: . reflengulam
fifi extremisfi é B en)? :3qu
quadratoimediæ F. ’ ’ ’

z. eEt fi raflangulum [516 ex.
"ami: fit æquæle quadrata media.
ne: filas refit prèportionale: e-

faut. i * q
Bi . i H à?IFE D c r- 4 ..i.c . q 1A   i h; fi ..
.AGFB ,DEMONSTRATIIO.

1 Pars. Fiat fubextremis L: AC , 8:
a media D GE. Quæ quia habent an-
gulum A a) G 651mm reciproèa féiliçe’t

AB --- GF 2 FEZ. hoc cit GF l BC.
.erunfinter (e zqualia. - ’

z Pars. Eh AC. GE funt æqualia 8c
habent angulum A au G. Ergo a habent
gantera reciproca.

X

Pro-



                                                                     

Luna Sexmus. 4.4.;
SCHOLIUM.

Exhac

A propofit:a: pruc-
dame 8

cfaciilime
demen-

K firaturI Pr.47 I.hoc mo-
do,

il) L I - EP R Æ P A R A T I 0.
Super BC conflituatur D 8E , 8: ex

Aducatur A L parailela B D Vel CE. V
DEMONSTRATIO.

Lineæ BC. AC. CK leur propanie-

il mies. pet 8. V1. .ErgoŒBC. (K æ [Il AC.

i E hK. q’ Dcindç Line: BC. AB. 13K. funtproponionalcs.

Ergo SEC BK æDAB IW in. VLA-Supra :2 EK L’DDAC’ v v
ÜIËK-fi-LB DiDAIB-i-iUÀCI i

Ü 13 Pro,A



                                                                     

4.4.2" Eucpmts.’
PROPOSITIO XVIII.

Super data "au A3 defiribei-elpoljgo-
man ABHIK, quoddatopolygono CDEFG
fit jimilt finih’tenIue pojitum. ,

CONSTRUCTIO. .
1. Datum Polygonum te&is FC. FD

divide in triangula.
531- L z. Super AB faâis ’angulîs a BAI.

ABI æqualibus angulis DCF. CDF. e-
bn L tit b tertius æqualis tertio. adeoque c tti-

A F4-YL , angulum IAB [huile triangulo FCD.
3. Eodem modo ruper latcribus 1A:

IB . fiant triangula IKA. IHA. æquian-
gala , adeoque 8a fimilia trianguiis FGC.

FED. iDico ABHIKeflè polygonum quæ (Hum.

1 DEMONSTRATIO.»
x Pro angulis.

facile patet pet confirué’cionem angu-

" V . los

mu 6.



                                                                     

1.113211 SEXTUS. 4.4.3
losOuniue polygoni elle æquales angulis al:

tenus. mm. r. K a) G.Tres ad I Il) ad F tribus.

H a) EDuo ad B æiad D duobus;
Duo ad A ac ad C duobus.

Ergo omnes angulifunt æquales , adeo-
Eue duo polygona (un: æquiangula , 8c

militer pofita.

Pro lateribus.
In triangulis fimilibus IKA. FGC : ut

85 IAB. FCD.
Erit KA -- AI : GC l CF.) V1
E: BA-AI: DClCF.4’ ’

, Erît pet Il. 8: 16. V.

KA-AB: GCi CD.
Deinde in triangulis fimilibus IAB.

FCD ; ut’&1HB.FED. ’
EritAB-Bl :1 CDlDF.l v1
E: rua-Br: un; mal? t

Ergo pet n 8: 16.V:
AIE-EH: .CDIDE.

Et eodem modo demonfiratur larera
circa reliquos angulos elle proPOrtiona-
lia r Ergo Polygona (un: Emilia.

I ’ . En Da
K k k z Pro:



                                                                     

’ m EuchIs
fluent; iPRqOPOSI-Tl o XlX.

Similia triangula dB C . ŒEF
inter je fient in duplicata ratiom’
laierai» baualogorum BC. EF.

A

e.»
’Àrizxn3 .

DEMONSTRAT10..
Si: BC C BF.

Iplis BC. EF, fiat il terri: [l’open

a" Vï- tionalis BG.erir tu: .DLÊ’v. BC-BG bnndupiicm. nous. r
Arqui BC-BG-c:.tr:ABC!tr:ABGchI.
Ergo Triang: ABC 4 i- Triang: ABC

in dupl: rat: BC [55E ’ q

Arqui (dans. ABC .1) triang.DEF.
ut m0! Pattbit. ’

dn.v.

Ergo



                                                                     

L 1 aux» Sexrus. .445
E o’triana. ABC -- tri LDEF,

rg in dlîpl: rat: BCI C?
(mot! autem fit triangulumABGI)

DEF , hoc mode videre liter.
In rriangulis limilibus ABC. DEF.
AB --- BC: DE! BF. ,4. V1.

. Et permutando.
AB -DE : BCIEF. 16. V.

Atquiv pet confiruétionem. :

BC-EF Z: EF! BG.
Ergp AB.---- DE: EFlBG.l11.V.

Adeoque triangula ABG. DEF ha-
bent angulum B æ E , 8: latere circa il-
lum reciptoce Proportionalia : Ergo
flint e æqualià. i I

Si: deinde BC :0 BF.
Intriangulis fimilibus ABC. DEF.

A13 --BC: DE. EF. ’:
. Arqui BC 3) EF par ’propofitionem.

Ergo fA3 sa DE.

Adeoque triangula ABC. DEF inter

fe (un: aquilin. v IAtqui Un BC 8: EF etiam (un: æqmlia.

Ergo triàng. ABC --. triaag. DE:
:: a BC ] E1 BF. .

Kkkg t At-

e 1;. v1.

I f mV.



                                                                     

446 EuCLIDIS’
. Atquî ratio Dtorum BC. EF.efl: ea-

tlem cum rationc duplicataiplornmlate-
item BC. EF, un [opta diâum cit adq

Io. Dcf. V.
n7-

Ergo triang. ABC .2. triang. DEF
indupl: rat: BC l BF.

COROLLARIUM.

Sitres linea: A. B. C. fuerint propor-
tionales , cri: triangulum X fupra primam
unriangulum Y priori fimile rapts. recarr-
dam , ut prima linea A ad tertiam C. ’

DEMONSTRAT’IO.
Tres lineæ A; B; C. lum pr0ponionales.
Ergo A -- C a in dupliieata ratione A l B.

5:9. v1. Arqui X -- Y betiam in dupl: rat: A I B.

eu.v.ÎErgox...Yc:Alc. QUE.
Pao-



                                                                     

Lune. 8321118. 4.4.7

Paovosrno XX. ne".
I. Talygana [bailla JBHIK. w

CŒEFG dividantur in trian-
gula. que [une damera tqualia a
fimilia à Inti: bamalaga.

z. Taljgana inter [e fient in ra-
tione duplicata laterum homologa-
rum :1309.

fi a:
DEMONSTRAT-IO.’

1 Pars: Duâîs mais 1A. BA. ut8c
FC.FD. polygona erunt divîfaintriana

nia.
(yod autem illa triangula tint mimera

æqualia, patet’cx Scholioprop.3z. I.
quia nim. polygona æque malta habene

latere. -Quoi! fin: fimilia fic probant. *

l



                                                                     

a8 EBGLIDIS.
In triangulis IRA FG C.
Ang. K æ G. a: lacera dîna illos pro-

portionalia. I
:313: Et o triangulum à 1K A. cil æquian-
i gulum 8; fimile FGÇ.

1&0de modo in trianguhs 1H8 li t0.
Ang. H a) E , 8:: latera cirez illos

proportionalia. I- Ergo triangulum IHB cil æqœiangu-
lum 8l lîmile F ED. .

Deinde ang. KAB 1) GCD.l
KM :0 GCF.
1A3 :0 FCD.

Simili mode IBA .1) FDC.
Ergo tertius AIB 1) CFD.

Ergo trimgulum IAB cil æquiangu-
lum 6c limile PCD.

Quod fin: totis homologa , hoc cit
quad ira fit quodlibet triangulum in une
polygone ad fuum correfpondens in alte-
ro. Ut rotary: polygonum ad touera po.
lygonum , patebit ex parte Iecunda.

zPars. Trianguh IAB, FCD Pro.
bat: (un: fimilia. , ,

c* n Ergoc IA -- PC :e AB I CD.
Utôc IB --FD: A3 (CD.

x - Tune.



                                                                     

L133". Serres. 4.49
Tum.

Trianguia a IKA. FGC. flint in duplica»
tarationelaterum IA. PC;

hoc cit AB. en.
- Et trianguia IAB. FED dix] duplica-

n ra rationelarerum lB. il).
hoc en AB. (A).

Ut &triarigula IAB. FCD iri dupli-
caterationelaterum 7 AB. CD.

Ergo e omnia triangula unins polygoni
ad omnia trianguler alterius polygnm lum:
in duplicata ratione laterum homologo-
rum AB. CD.

Atqui omnia triangula iflorum poly-
gonorum conflituunt rota Polygona.

Ergo ipla poiygona (un: in duplicata
tatione iaterum homologorum. AB. CD.

Cum autem etiam finguia trianguia
unius polygoni ad finguia trianguler alte-
rius polygoni habent rationem dupiicatam

d 19. V1.

e n.VI.

eorundem laterum AB. CD; paretiiia 4
poiygonis elfe homologa.

Q. E; D.
e qCOROLLARIUM.

q trianguler totis

Si fuerint tres reâæ proportionales; i
polygonum fuper prima delcriptum le ha-
bebit ad fimile polygonum filPCI feeunda;

L 11 rival.



                                                                     

450 xiEu-cnrnrs
vel polygonum luper feeunda lehabebit
ad polygonum fuper renia, ut prima

’ Proportionalis ad tettiam. ’

DEMVONSTRATIO.
Hzc eli fer: eadem cum demonfira- i

fiche corollarii prop: ptæ cedemis.

SCHOLIUM.-



                                                                     

L1 a-aæ’Saxrus. ’45:

Commode hic demoni’tratut
haudineiegans Theorema. l b I

Similium polygonotum X 8c
Z.circuitus’ABCDE:FGHlK.
cum iateribns homologie ’A 8: F ,
funt in eadem ratione.

’DEMousraArlo.
A-F: A[F.N
B..G: MF.
Ç-HrzBlG.

h cit A F.DE: ciH.?Dcr.1.VI.
hoccl’t AIF.

E---K: D] I;
hocefi AjË

V Ergo per 1 2. V . additis omni-
bus termmrsprimis , ut 8: omni-
bus fecundis
ALBrchH-z --. Bray-trin: :1. A I r.
hocelicircuituséî’ Îdcircuitan. v ’

Q. E.. D.

L il a P101



                                                                     

45:. Eucnlots’
PxOPOSITlo XXÈ.

» Fzgura ABC. GHI . qua ei-
dem figura TEF fient [miles a
jlla’ (7’ inter lefimiles errent. ’

flacon ç

A.

EN
DEMONSTRATIO.

. AngulusAaoDœG.
. BaoEœH.(31)Fa)L

Ergo figura: ABC. cm. funt
æquiangulæ ; 8: habent iatera cir-
ca æquales proportionaiia . quia
illa habent proportionaiia lateri-

ami bus figura: DEF. Ergo alum:
firniles. ’

» .Pro-



                                                                     

Lruan Szx’rus. 453
PROPOSITIO xxu. nm...

I. Si quatuor "a. AB. CD. EF. CH.
propanionyler funin, figura fimiler .4131.
CDK (9’ LF. NH proportionale: erum.

a. Et fi a refiislinea figura fimir’u de-
fcripta fin! 5 ifle "fia proportionule: tram.

L LIàI .qiq I; ILO
i xdii in! IA DG D

I
E F61!

DEMONSTRA
PA RS r.

Data: funt AB-CD: EF lGH.
Tr. ABl(a)----Tr.CDKin duplic. rat. A8 ICD. a x9. V1.

hoceit En.AtquiD LFb-u-DNI-Ietiamind. r. EF’Gl-l. b 1°- "2’

O.

q rgo.. Tr.ABl(c) --.-Tr.CDK.,-. DLF I D NH. cu.V. I

PARS n.
A13 ----CDin fabdup.rat.r’I;r. un , Tr.CDK.

q v hac CiÏ-ÜL-FVIDNH.-
Atqul Fait-56H etiam in iubd. t D LF I D Nil

’ Er o.ABf’f-CD: EF,GH. -- J

L il 3 Pro-



                                                                     

454. Eucmnts
api: caoua-Io. XXlII:

c H requi-q l flint.. A

îlien. x7

r panade-
- i G grammeB l AB. BF.

inter [e

H q b baientI rationem.E F eompofi-
- K Il"! (à?

bus barnum AB ad BG à C8 ad BF.
raierai-

DEMONSTRATIO.
Fiat AB - BG z H qualibet] I.
Et CB-BE : I I K.Erit ratio H ad K compofita ex rationi-

bus AB ad BG 8: CE ad BE. vide diâa
ad 5 Def. V1.

Demonfirandum ergo efi elTe paralit-

. logr.AC---BF: H11L
(hlm! fic probo. ’AC..--BH:(a)ABIBG. BH-BF(a): CB,BE.
H .... l:(b)ABIB&-- L -.- K (b): 03,39;
ErgoAC-r-BH(c):HIL Bl«l--- BF C; 1’ A. ’

Er o per n. V.

En". lac-H: BFfiK,
sofa; Et permutando 16. V.

CILVI Q. Bail).Pao-



                                                                     

Liman Sexlius. 45-;
SCHOLIUM.

.D q c H Maiori cum .facilitate 8c
cum apparatu
minon ea-
dem propofi.
tio demono
fixabitur in
numeri s, fir 5 B l
paralleio-

4*

gramma AC.
BF onantur

. E F reétaliigula.
Sitlei AC latus AB J) s.

.BC J) 3.
eErit Area au 15. et ma

Deinde [En BF lattis BG J) a. u.
Latus BE Il) 4.

e EritAren æ 8.
Bigot: AC--.’:’BF:: area Islat. 16

Atqui ratio compofita ex rationibus 5

ad 1&3 ad 4. etiam dat d à; feu ratio- ds. m
v1.

nem 15 ad 8. - .
Ergo ratio Ü AC ..... 5 BF cit com-ï

polira ex (liais rationibus 5 ad z 8c 3 ad a.

os. a. D.
Proë



                                                                     

1.56 EuciLIDIs
PROPOSITI o XXIV.

In muni parallelagrammo A].
parallelagramma F K. HE . qua
circadiametrum Iunt,é’t0ri AC
ébruter [e [untfimili4.

Tireurs

A F Îjs

r J
tac
a. a
LDIE .1.

bramons-rayera.
In trianguiis DAB 81 X.

v Angulus O efi Communis.

.1291. S au) T’ h531.1. Ergo Y b il) C.
’I Adeoque trianguia DAB 86 X film
aeqmangula 8: fimilia.

’ « .Eodem



                                                                     

Luna. SexTus. 4.57
. .4 Eodem modo iprobatur trian-

gula DIB St Z elle fimiiia. "
ErgoADùDB:HDzDG.5 V1
E. DB-DI:DGlDE.4’ -

Eritque ex æquo 22. V.

AD- Dl z: HDr DE.

Similiter etiam probatur reli-
qua latera elle propôrtionalra : .
Ergo ParalleIOgramma Al. HIE ,
(un: Emilia. ’ ’ q r

Eodem mode etiam deman-
flratur ALSt F K elle fimilia.

Ergo HEôtFK °funt inter le en. v1.

A Emilia. a
.0. E. D.) I

.iMmim . Pro!



                                                                     

458 .Eucmms
mu;  PRQP0S [T10 XXV.

Conflituere reflilim’um L . quad

(i: fimile fimiliterque pofitum de.  
to refîilineo A , à agada alferi
datoB.

A 1 N A
.c DG,

CONSTRUCTIO.
- 1. Ad dati refl’üinei A tatas

i 45-1- CD. fins CE Jo Fipfi A! .
5 44’ L 2. Super DE fiat EÎDKI) B.

3. Inter CD 8: DG quæratur
P ’3- V1. c media proportionalis [71-].

4.. Super DH feu ipfi aequalï’ 

IN , dcfctibatur rcflilineum L

. l fi.



                                                                     

LIBER Snxrus. 1,59
a fimile ipfi A. du. 1V,

Dico L eIIe reétilineum quæ.
fitum.

» DEMO’NSTRATIO.

Per confiruëtionem funt pro-
portionales CD. IN. DG. e

AtquxfCD - DG : E CE A": DK. ;9-V1°
1.".

.ErgosA-L:ŒCEICËDK. gay,-
AtquiAæL-JCE. I
Ergo LaoCJËDKaoB.

Cum autem L per conflru&io-
nem fit fimile A . patet L elfe re-
&ineum quæfitum.

"Mmm 2 Pro-



                                                                     

Theor. x 9

e

a 24. V1
b pul
propoC

c7.Vel I
n.V.

46è EuCLIDIs
PROPOSITIO ’xxvr.

B 33 F "P Tamilela-
N grammafimi-

G... F...- AC. 3H I habentia com -
une»; agu-

A. la»: B , un:
eandemdiæmetrum BD tonfiflunt.

DEMONSTRATIO.
Si adverlàrius neget diametrum BD

’tranfire par I , tranfeat per aliud punâum
H : mm duâa HE paraîlela BA.  

Exit BAI- AI): BG l (3H.
Arquî BAb-AD z BGI CI.

hrgo c(3H J) G]. Parsôz totum

ï Ergo diametet non tranfit pet H. Ea-
dem autem demonfiratiolocum habet in
omnibus punais lineæ GI,  quandiu (c:
inter H 8: Imanet aliquodintervallum:
Ergo univerfim concludendum efi dia-
metmm tranfire pet punâum angulare I ,
adeoque duo parallelogramma AC. GF ,
circa eandem diametrum confiflere.

man, Pre-



                                                                     

LIBÎER Saxrus. 4.6L
PROPOSITIO xxvn. xxvnr. un.

H2 proline. vrombit: défici-
l les , (7 nullius [en ufarfimt.

PROPOSITIO XXX.

C e B Tropafi’.
tant re-

H flan dB

D .E A Errativne [e-
gare m G. .CONSTRVUCTIO.

Dîvîde a AB in G , ut C) fubtota AB
a: minorî fegmento BG fit QI) D majoris

fegmenti AG. -
Dico faâum cflc quad quzritur.

eDEMON-STR’ATIO.

CAB. BG ao C1 AG. AG.
Ergo 17. V1. .

Latera Tant reciproce proportîomlia. lm;

AB.-.116: AGIBG.
Adeoque Mines: A inmedia &extre-

mention: foâaefi. x
Mm m 5 . Pro-

Prob. m;

I Ge ’ extrema . .
ac media

HI. Il.

tu; ne.
V1.



                                                                     

fluor.»

lzo.IV

B 4.7. I.

I

4.62. Eucnxnzs
PRÔPOS l T10 XXXÏ. 
[Si a laterièus trianguli raflan-

guli BAC . figure finales quæcun-
que defiriâanntr . erit i114 que an-
gula rafla A oppanitur æquali:
duâu: reliquz’: fimal fumons.

H
a

A

e IF

a 1c. c
EA .nDEMONSTRATIO.

Figuræ fuper AB. AC. BC. ponuntur
fimiles; ergo a habent inter fe rationem

l duplicatam latcrum homologorum AB.
AC. BC, hoc ei’c inter fe funt ut Un
AB. AC. BD.

Atquî Dt: in (un; inte: fe ut fit .

D BC hl) [Iris AB: AC.
. e Ergo figùra fuper BC I) figurîs Tape:

AB. AC. e Scho-
x



                                                                     

LIBER. Snxrus. 4.63

SCHOLIUM. I.
QIOd in prop. 4.7.1. demonfiratum

CR de folis quadratis hic univetfim ap-
plicatur quibuslibet polygonis fimilibus.

SCHOLIUM n.
Potefl hæc propofitio genernlîtet , ut

etiam involvgt lump. 4.7. L. hoc mode
demonfltari.

Sunt proportionales pet z Cor. 8.VI.
BC. AC. CK Ut 86 BC.BA. BK.

’ Etgo pet Cotoll. zo. V1.
Fig. ab BC - F’g. ab AC : BC] CKo

k Fig. ab BC-Fig. ab BA 5: BCI 8K-

Et îbvettendo.

CK- BC : Fig.ab AC lfig. abBC.
BK- 8C: Fig. ab BA [53. abBC.

Etit pet z. V. t
BK-Jl-KC-n- BC,: Fig. abAB JI-

Fîg. ab AC. l Fig. ab BC. C
Atqui BIC-3.. KC a) BC.

Ergo Fig. ab AB 8: AC æ Fig.ab BC.
Quate fi ifiæ figutæ (un: quadrata , etit

PIOR. 4.7. 1..
51 veto alla: figutæ fimîles cri: 3 t. VI.

Pne-



                                                                     

"un.4.64. "Eucume
PROPostrlq XXXII.
Si duo triangule ABC. ’DCE

ad angulam C conjunfla. duo la-
un AB. AC [mâtant paralkla

b Iateriâus ŒC. DEÔ’ lattera une
angulas A. T. propargianalia a tu»; j
relique ilion»: lutera BC. CE , J
une!» farinent [imam reliant.

fieu. 2 t

l

î

.A .5 I
--n GA.:  - DEMONSTRATIO. ’ l

Angulus A I) . ACD. "propret
parallelasAB. DC. V

Angulust D a) aACD, proptet
parallelas AC. DE.

a :9. 1.

r
Ergo ang. A æ D.

Cum autem latent cit-ca angu-
los A 8: D fiat proportionaltaf

en:



                                                                     

i5

L un: 5827118. 465
etir triang. bABCtæquiangulum b6. a:

- triang. BCE.

Adeoqueang.ABCæ DCF. A
b Ang- A æ ACD. ’
Ang. A8: ABC a) totiACEA A

ACB " ACE Î b

E Aths ang. A. ABC. ACB a)
duobus ACE. ACE.

«Atquittes A. ABC. ACE :0 "1*

- z Reflts. C *
Etgo etiam duo ACB. ACE
- n 2Re&isc r I

Adeoque BC. CE fibi invicem
enjambant in diteâum.   d tu.

Nnn’ - Pro.



                                                                     

.456 EUCL’IDIS

1. In hyalin: cirèulitangu-
li [me ad paripberiam A (r E ".-

" five ad rentra il) ÛH, lum in
radent ration un» araba: quibus

’ infiliunt BC.FG. L" A C
à. Et 8650m: BDC. FGH, .

eandem un» araba: bahut ratio-

mm; A -

’DEMONSTRATIÔ.

h FA a s I.
Si anguli D & H ad centra tînt

æquales; cran: arcustBC . 8c F G
errata (z 6. 11.1.) inter fc æquales.

’ F m



                                                                     

Luna. Sex’rus. 4.67-
Fiat jam angulus GHK æ FHG

adeoque FHK duplus F HG hoc

efl BDC. .i Tum arcus GK etit æ FG (pet
eandem 26. 111) se totus FGK
duplus ipfius F G hoc BC.

Eodem mode fi fiat arcus KHL i
:0 GHK-lÏ F HG.:D BÎDC adeo-
que F HL triplas BËDC , etiam
probabitur atcum PGKL elfe tri-
pium arcus BC.

Etgo hinc univetfim conciudi-
mus fi anguii D.&H. fintæquales.
cire arcus BC. FG æquales z Si
anguli D 8: H fint inæquales.
etiam arcus elfe inæquales , 8: hoc y
iuxta quam liber multiplicatrice
nem . ut nim. fi Hlit duplus D
etiam atius FK lit daplus BC; li
angulus H fit triplus D. 8: arcum
F UKL 8; ipfius BC fitttiplus: 8:
fic in infinitum: id quad idem CR

. ac angulos cum atcubus elle in est;
dem ratione.

Et quia anguli A. E. funtlemil-
1 N n n z ’ les.



                                                                     

1.68 Eucnmns
en anguiorum 11H. etiam illi
cum arcubus eandem habebunc
rationem.

PARS a.
Hæcfex prima patte facile de-

ducirut. Sefiorum DBC. HF G :
anguli G a: H Tant æquales: ergo
arcus BC. FG: 8: latera’DB. DC.
æqualia H5. HG: ergo li lapera
ponantutcon ruent: Ergo Sella-
res DBC. H - Getunt æquaies.

Similitet li mguîus GHK lita)
F HG : [efforce côngt ucnt, adeo-
que Seétor GHK a) fe&ori ’FHG
hoc BDC : Etgo l’eétot FHK du .
plus etit lèétoris FHG [î ETC. .

- Eodem modo li fit angulus
P HL triplus il). cric arias PERL
triplus VBC : adeoque Seâor
FHLKG triplas lè&oris 33C:
6c licin infinitum. Q. E. D.
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