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PREFATIOQ
A D

'LECTOREM

ELemcnta demonftrare aggre-
dior Euclidis, Illufteis Ma-
thematici , qui tum propriis in-
veantis, tum ab aliis i inventotum,
que paffim difperfa jacebant, col-
feGtione & jufta ordinatione Ma-
gni adeptus Geometra nomen,
de omni Mathefeos optime me-
ricus eft ftudio: id quod abuade
teftatum faciunt tor do&iflimorum -
virorum commentarii, quibus
ha¢ Elementa , quorum utilitas
paucos latet, per multacelebrata
funt fecula. '

- Admirandx {ane fuat Theo-
“num, Proclorum , Commandi-
C ! A 10«



PRAFATIO.

norum , Clauiorum, Bettinorum,
& aliorum nominis haud obfcu-
ri Mathematicorum lucnbratio-
nes, quz adeo fertiles funt ac
dilucidz, utuniver{z Mathefeos,
quantum imo plus quam fuffcic,
exinde depromi queant fundamen-
ta.” Quare ego, nealtum agere
videar & aliorum {folummodo re-
petere dicta, quod rem ipfam
fpectat & hujus Opulculi, quem
intendo, {copum paucis eloquar.
Omnium Mathematicorum, qui
in horvm Euclidis Elementorum
dilucidatione & demonftratione
polteritati {uamprobare {ategerunt
induftriam , non una eademque
obfervatur methodus ; aliis qui-
dem veterem & ab Euclidetradi-
tum nobia fervantibus ordinem

| aliis



PREFATIO..

aliis vero non mordicus it or-
dini inhzrentibus, fed veritatum
iis comprehenfarum maxime na-
turalem contemplanribus conca-
tenationem, Ego negle@a pofte-
riori hac demonﬁrandivxa, illo-
ram , qui Clarifimi Geometre
authomate ducuntur & veneratio-
‘ne , caftra ﬁtquor in quorum
partes me vel unica hac trahit ra-
tio, quodillis, qUI horum Ele-
mentorum notitia jam quodam-
modo funt imbuti, ad {ublimio-
ra Veterum Mathematicorim e-
volvenda opera faciliorem longe
fuppeditare mihi manudu&tionem
videantur& aditum, Licet ab al-
tera parte minime fualaude defti=
tuendi fint, quiiiberiorem ineun-
tes viam & rerumipfarum, quan-

A2 tum



PRAEFATIO.

tum fieri poteft , naturalem fe-
quentes ductum, proprio ingenio
& ratiocinio licare maluerunc
quam Veteris jurare in Verba Ma-
giftri.

In quo laborum genere haud
poftremo loco collocandi funt
clarillimus Chriftophorus Stur-
“mius & Ignatius Gafton Pardies,
- quorum alter natione Germanus
in foa Mathefi enucleata , alter
ex Galliis ortum ducens in fuis
Elementis Geometriz, non {olum
Euclidis omnibus, verum etiam
pracipuis Apollonii & Archime-
dis demonftratis theorematibus ,
haud exiguam {ibi apud pofteros
gratiam conciliabunt & laudem.
Cum autem hz¢ Methodus , ut
modo dixi, nes ab Antiquorum

de-
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demonfirandi fontibus alienos
reddatnimium , przfcripumEu~
clidis potius quam alium fequi
placuit ordinem ; cui tamen me
non ita manciparein animum in-
duxi meom, utillum ullo inlo.
co invertere nefas duxerim :  Si-
quidem Benignus comperiet Le-
&or me non raro in demonftranda
aliqua propofitione fequentem &
nondum demonflratam vocare in
auxilium; quam tamen transpo-
fitionem hand mediocrem affer-
re facilitatem non minort cum
brevitate. conjunétam videbit is,
qui infpicere dignabitur noftram
demoanftrationem ad ¢ Libri Ipro-
politionem , eamque conferre cum
Clavio, aut aliis, qui huicPro- -
pofitioni multo plus quam altero

| A3 tanto



PRAFATIO -

tanto longiorem accommodaruat

demeonftrationem; cujus prolixi-
tas multorum tyronumvel maxi-
mam in difcendo frangic conftan-
tiam; prererquam quod {uzx de-
monftrationi immifceant xquali-
tatem angulorum infra bafin, cum
duo zqualia produéta fint latera:
qnz tamen zqualitas iftius Pro-
pofitionis primarium minime fa-
cit {copum. Cui malo ab omni
parte noftram demonftrationem
remedium  afferre putamus. Nec
huic tranfponendi methodo fcru-
pulum Mathematicorum figic ri-
gor, qui'Paralog_ifmos, Princi-
pii petitiones & fic dictos Circu-
jos evitandi ftudio omnem fuam
vim referens acceptam, priortum
per pofteriora haudquaquam ad-

mit-



PRAEFATIO

mittit demonftrationem. Sic e-
‘nim noftris ordinatis -demooftra-
tionibus, utpropofitiones prace-
dentes ope fequentium demon-
ftracz, barum demonitrationi vi-
ce verfa non iterum inferviant,
in iftum {copulumn impingendi
ne minimo quidem laboramus
periculo. Caterum ipfis Demon- .
ftrationibus Methodum Algebrai-
cam applicuimus quodammodo,
ita tamen ut a tyronedebitam non
relpuente attentionem facile intel-
ligi poflint 5 prafertim fi pagi-
nam, quam fignorum , quibus
utimur, dabimus interpretem &
huic prafationi immediate {ub-
jungemus infpicere non recufave-
rit: quo fao totius plurimarum
propoﬁcionum demonftrationis
curfum



PR AEFATIO.
curfum nullo negotio ftatim com-

prehender.

Problematum quidem. conftru-
&iones ita difponimus, utfingule
illorum partes vel primo diftin-
guantur intuitu ; Theorematum
vero propofitionem ftatim diftin-
&a, hquz delideratur, excipit
preparatio, quz claram ac per{pi- -
cuam comitem habet demonftra-
tionem, ut {icomnibus & Proble-
matum & Theorematum partibus
- fatisfa&um fitabunde. Quid au-
tem porroin fingulis Libris, pre-
fertim quinto, preftitum fic, non
meum {cd zquum Benigni Leéto-
riselto judieium. Cujus tamen fi-
duciz cam non poftulo interpreta-
tionem, ac fimihi ipfiperfuadere
-welim provectiorum ad aleeriora

| afpiranti



PRAFATIO.
afpiranti nihil hic defiderari curio-
fitati; cum non fercula doétorum
palato grata virorum condire, fed
Tyronum Mathematici ftudii cu-
pidorum vota qualicunque hoc
meo implere labore unicehabeam
infcopo; quem i mihiaflequide-

tur, tum {ubidoneaforma edito-
rum, quorum jam diu laboravi.
mus inopia, exemplarium defe-
¢tum (upplendo;tum quam pluri-
mas horum Elementorum propo-
fitiones noxio prolixarum nimis
demoanftrationum nndatas invo-
lucro, in clariorem, ut{pero pro-
ducendo lucem; abundefuturum
puto, quod mihigratuler. Hifce
vale, Benigne Lector,& fi quid hoc
opuflculum contineat proficui, in
tuum verte commodum.

* T Exe



EXPLICATIO
N OTARUM

NE Tyronum in demonfirande

ardors vel minsmam injicia-
mus moram, datamnin Prefatio-
ne liberamus fidem, illique nota-
rum ac [ignorum, quez demonfira-
tionum brevitali snfervire feci
IAS , [ignificationem (ubjung smus.

Y
 Nuta fignificat #qualitatem;
ut AD B, 1dem eft ac fi dicam A.
eft equalss B.

2.

. Nota < indica;majoritatem;
gquare fioccurrat A < B, intell:ge
Aeft major quam B,

. 3. :
 Signum > minoritatem expris
‘mit: quare A> B fignificabit 4

eft minor quam B, -

4. Nota



Explicatio Notarum.

. 4,,

Nota - vel plus fignificat
Additionem ; adeoq. A -~ B, idem
fitac Acum B, vel A& B fimul;
vel Bipfi A addendumeffe.

. 5

Nota ~— [enminus (ubtractio-
“mem dicit: ut 4 - B fignificet
A minus B: vel A dempta B
vel B ab A [ubtrabendum effe. |

6.
Sioccurrat alicubi bec formula.
A © Bl
D » c/A
ALD» B -+ C _
intelligendum eft abuna parte A
& D debereaddi, utetiam abal-
tera parte C addendum effe 1pfi B :
& tum priorem [ummam A -\-D
efle equalem pofieriori B - C.
- per Axioma [cilicet primum.
' *2 Si

g



Esxplicatio Notarum,

7.

Si wero fefe offerat talis defi-

Zgnatio 7
D o C/

A—-—_DoB-—+C.
illa (ignificabit ab una parte D
fubtrahi debere ab A, ut & abal-
tera parteCa B, & tumprimum
refidusm A—-D pofieriori B ——
C effe equale.

8.

- *Eadem formula etiamnon raro
occurret applicata fignis <& > .
hoc modo. :




Explicatio Notarum.

" & tum intelligendum eff poff fa-
étam additionem fummam A--D
effe vel majorem in figno < wvel
minorem in [igno > quam [umma
B C. ‘

Nec aliter fi loco) A occnrat)
S wel 8 (denotabitur re(iduum
A D effemajus in figno <wel
minus in figno > quam reliduum
B C.idquod ex numero 7 _[uum
ducit fundamentum.

. 9
87 in materia proportionum [e

offerat.
A -~ B= C/D

Vel in numeris
4 — 8= 3/6.
denotat quantitatem A [efée habe-
re ad B, ficus C fé habet ad D:
velnumeram 4 [e babere ad nume -
ram8, ficut 3ad 6: adeoque ifla
guatuor effe proportionalia.

*3 1o Li-



Explicatio Notarum. |

10.

Litera X cum dyobus punilis
utringue notata bic modo - X -
[fignificat multsplicationem : ut fi
occurrat 4 -x- B, defignat A
per B multiplicandum effe, ut it
fiat rectavgulum AB. Eodem moda
4 - x - 8 fignificat g debere mul-
tiplicar: per 8: que tamen mal-
tiplicatio mon f[emper abfolvitar ,
ul clarius pateat ex quanam mul-
tiplicatione aliquod produlium fit
generatum.

II.

Nota O, cujus omnia latera
[unt zqualia, [ignificas Quadra-
tum: w O AB idem eft ac Qua-
dratum AB.

12.

- Nota3, cujus latera funt in-
aqualia , denotar ‘Parallelogram:
mum Reliangulum, wvel fimplici-.
SR | rer




Explicatio Notarum.
ter Rellangulum; 4t [i occarrat
2 CD, iaem erit ac Reltangu-
fum CD.

: 13.

- Nota [ fignificat radicem ali-

cujus quantitatis ; ut | AB, de-

notat ex AB extrabandum effe ra-

dicem: fimiliter /12 valt, ut ex

12 extrahatur radix , que non a-
liter guam per ) 12 defignatur.

T4

In demonfirationibus non pau.
cis quedam litere occurrunt y in-
fra feinvicem [cripte, cumlinea
smtermedia; quodubique in genere
lignificat inferiora [uperioribusef-
Je #qualia ; ac proinde inferiora
1 locums [uperiorum effe fubffituen-
da ac ufurpanda: quemadmodum
hoc in [pecie etiam notavimus ad
demonfirationem Cafus 3. Pro«
pofir. 35. 111. 1d quod etiam in
propof-36.111. probe mtandum:y.
. e



Explicatio Notarum.

Similiter in Proportionibus hoc
“objervandum ¢ff beme , quando
una quantitas collocatur [upra a-
diam: tonc inferiorem legendam
effe pro [uperiorss cum fupponan-
tur inter [e equales effe: Exemplo
fit demonfiratio propofitionis 3, V1
gue e} pag.411. que f[ic havet,

Tri.Z—~Tri X= AE/BC.
feu Y.

dicendum eff Trianguluw Z (e ha-
bet ad Triangulum X boc eft Trian-
gulum 1 : /mlt bafis AE /2’ babet
ad bafin B

1§.
Pro citationibus marginalibus
notandum primum numerum -

morem [ignificare propofitionem ,

fecundum vero majorem denotare
liorum : ut 4. 111. quantam pro-
pofitionem Libritertii dicit : & f ¢
20rro in omnibus alivs.

L U-



EUCLIDIS
ELEMENTORUM
. t | ..'mn.n" ?gxﬁ'i}s. ’

‘modo mereatur illa cognis
A tio, quzex certis & indu-
bitatis deduéta principiis, omnem -
vel leviflime dubitationis difcu-
tit nebulam ; Mathematicz pro-
cul dubio difciplinz maximo cum
“jure hoc fibi vendicant nomet,
Cum enim in aliis difciplinis tam
fzpede conclufionibus non aliam
ob caufam quam principiorum
ambiguitatem contentionis’ fecra
reciprocétur ; ‘Mathematicz "vel
ob hoc folum illis palmam pra-
ripiunt, quod ¢onclufiones of-
ferant, non ex verifimilibus &
affenf(iim emendicantibus, fed ex
fimpliciffimis & inconcuflis dedu-
&tas principiis, Quid enim' certi-
. ' A : tle

CVm feientiz nomen folum-



% - ‘Euwcuivis =~ -
tudini &- veritatis* propagationi
magis contrarium, quam mn ali-
cujus materiz pertra&atione -de
varia & nunquam fere fibi fimie
li vocum (ignificatione fepiusre-
petita difputatio > Quid nos in
majorem circa conclufiones deji-
¢it fluGuationem, quam i illas
fuperftruamys affertjonibus aut
- gemere aflumtis, aut non probat
tis? quorum unum ficontingata
- veritate recedentes in tuepiffi.
~mum incidimus errorem ; quod”
fi vero alterjus femite prementes -
yefligia veritatem . aflequimur -,
pon firmum noftrum ratiocinium
. fed cafum ngs eo dedugifle certo
- gertjus exiftimandum eft. -
-~ A quo duplici vitio Mathe-.
maticj fefe omning prz@titerunt
liberas , tum Definitionum fua-
rum claritate omaem vocabulo.
rum & terminorum, quosinde.
- monftrarionum progrefla adhi-
‘Dent , ambigaicatem tallendo ;
' _ ~tvm

-



“Liser Primus. 3
tum przmifforum Axiomatum
evidentia & naturali certitudine
firmiflimum - demoriftracionibus
fubftruendo fundamentum, - - :
.. Hinc eft guod. ftudia Mathe.
_ matica, ex primis & fimpliciffis: -
misemergentia principiis ad tam'
fublimé | perfeétionis faftigiufn’
prove&a cernete licee. Hinceft
Yuod illz fGientiz, quz in fuo
initio & quafi nativitatis momen-.
to humi repere & pulverem lam.
bere videntur, relita teera per
derem volitantes, ‘ad ipfum Cee~
lum -afcendant, -illiusque aliisin
accefld arcana inconcuffis calcali
Mui fubjiciantlegibus. -~ . .
Horum autem. Principiorum ;
quibus tota Mathefis ortum ,. pro~
greflum , omaemgue qua emi-
net cvidentiam acceptam refer<
re debet, genera funt tria: De+
finitiones, Poftulata, Axiomata.

A s i.?m-f



4 - Eucripis. .-
‘DEFINTITIONES =~
.. Y. Punlium ¢ff , cufus pars
wulla. . . L
- Facile concipimus tale panum in
tepum Batufs minime dari. - Quicquid
cpim cft, aur ad Spiritun refertur.au
ad corpus: .nemo. autem facile £ibi per-
fuadebic fcientias . Mathematicas Spiris
tum aut. res Ipirituales & omni materiz
carentes pro fuo fubjeo affumere, cum
aghit decorpore quatenus menfiram & ad
- alfa’ corpora. propostionem’ aliqiem-ad-
mittit 2 vade paret omne punéium quan-
sumvls patvuwm dencipiotur ; pervivere ad
caupus s efla ipfum corpus & xqueac cor-
' pos tringm admitrere dimenfionem , fc.

ongitudinem latitudinens' & profundita-
-tem: licet enim pun@a poffint occurrere
adto minga, ut harum dimenfionum
acéurata diftin&io vel intenfiffimam fen-
foum fallat aclein,” longius tamen patep=
tem vim nofbranub cogitationem non cf-
fugiont, cum fomper 1n illis deftioguere .
liceat partem dextrama finiftga, fuperio~ -
. fem ab inferiori, _
Si vero ab illis punQis in noftra co-

~ ! gi. g



‘Lizew Pr1MuUs. ¢
iratione winamiftam dimenfionem ab-
. firahamuos,, . camque licet iftis propriom
& fempes inharestem , “inillis non con-
fideremus , obtinemus pun&a Mathe~
matica; ‘quie ad fenfum noftrum relata
acutiffime acus impreflo veftigio aliquo
modo defignari poffunt , in quo fenfus
. dubian sehinquenat, utram longitudo la-
titudinemn fuperetnecne, anverolatitn-
de. Jongitudinens excedat : & utrom quz-
Jibet ex his profunditate fit major.
2. Linea vero longitudo latitu-

dinis expers..

A

Quemadmodum s parte rei non da-
wr pan€tue omni protfus dimenfione
qarens, ita nec datur finea longitudinis
taptum capax : quare etiam per abftra-
Gionem in linea imam tantum confide-
ramus dimienfionem fecundum longitu-
dinem, fcdpofnta latitudine cum profun-
ditate. - Ad cujus, confiderstionss inrita~
tiogem in communi. vitz: uls ulnam se~
- Ag T bus



6 .Evcribry

bus - menfurandns folummodo appﬁcaa-
mus {ecundum longltudnem » reliquis -
dimenfionibus in lacitudinem & pmfund;.
tatem ncglc&ts. o,

. Caterum linez gcncrauonem hoe
modo concipere Jicer. St confiderernus
pumnum quoddam in allquo loco con-.
ftitatum inde moveri incipere ; ira ue:
motus fui vifibile relinquat Ve{hgumv»
illud- nobis exhibébit lineam hoc modo
generatam. .

Quia autem illud yun&um abuno lo-
~ &6 ad alium moveri poteft vel per viam
reGam, vel per curvam, wtividereeft in
lineis AB. C D, inde oritur lmcz dl-
vifioin R'.C&mfvcl Curvztrr“’ ~

‘3. , Litiee autém termini /imt
pmzé"t‘d ]

Hoc facnle mtellmtur ex lmcz jarn
allata generatione; quod Mimiram idem
ilud pun&um quod inprincipio fui- moa
tus erat in loco A vel C, in fine

veniat ac {ubfiftat inloco B vel D,

4 Lincaredaep, qu cx cqw
[aa mtcr;am pm&'a. ’
Vv




Liser PrRIiMUs.

Vel cojus pui&aextrema obumbrant
omnia media, . _

Vel minimaearum, quaza pun&oad
pundum dugi poffone, Juxta Archime-
dem.. _ : o
~Ex quibus per-definitiones contrarias
gacile innotelcit quanam fit Lineacurva,
5. Superficies efl que longitu-
czinep; latstudinemque tantsm ha-

el R '

’A'_k"n

gt

L]

~ Sicut non datur pm&um cum nulla’y
" mec linea cum’ una tantum dimenfione,
fic etiama parte rei non datur fuperficies
<um duabus , fc. longitndine & latitu-
dinetantum , feclofa profunditate , que
idcirco noftro tantum cogitandi m’ogq 2
reliquis feparatuy ac in corpore non con-
fideratur, ' . S



-8 ..-EuvcLiprs: ..
' Superficiei autem generationem hac
‘gmione concipere poffinnus. '
Cogitemus pun&um A vetfus partes
‘inferiores motum deferipfific lineam re-
@am ABj; deinde eandem lincam AB
moveri incipere verfus partes dextras,
doneclinea AB perveniat ad locum DC,
Patet ifto motu pmQum A deferipfiffe
lineam AD, & pun&um B lincam BC;
quemadmodum etiam omnia pun&a in-
termedia linex. AB fuas lineas defcrip-
fifle concipiendumeft : utex tali mota
linex AB gencrata fit Superficies

. ABCD,

6. Superficiei autem txtrema
- [unt ligea. : '

Quod facile innotefcie—ex illis qua
circa fuperficiei generationem modo di-
- &afunt, i ST

~ Quemadmodum autem antea pro di-
verfa matus via vidimus lineam genera-
ria Re®am aut curvam; eodem etiam
modo per diverfum linez motum fu-
perficies defcribitur aut Re&afeu Plana

aut Curva, =~ :
7 Pla-



Lissr PRIM us.' k.

2 Plans ﬁ;perﬁm: tﬂ gue '
ex ¢gaolmmmyacetret?as. :

sz antea de linek re@a diQa funt,
fimilitef hic applicari poffunz, -
ch opllo negotio: amtelhgltur qua+
fuperﬁcres curva. o

8 ?lanu: autem 4ngalas eﬂ
duaram, linearuris #n plano [e mu
240 tangentium & now indireltum
jacentium, alterius ad 4lterqm m-
c/mam , ,

CAd conﬁ:tuendUm angulum planum
fcuangulum in fuperﬁclc, rcqumtur. -

linez fe mutuo tangant.
1o Utdux 2 eB gz‘ -



1o ... Bucripis’
2. Ut non jaceant indireGum, fed
unaad alteram inclinet, * -
Quemadmodum utramque: hanc, con-.
. ditionem cernere licet in angulo dAB ’
vhi duz linee AC. AB,_fe invicem
tangentes in pun@o A, non jicent in
dirg@um, fed 3d fe mutuo inglinapt.

Non autem pauciores nec plures.duaz -

bus adangulum planpm exiguntur linez:

Nap paugiores, quia fj unica ifta li-
pea dividaryr in duas, duz jllz fibi ja-
gebunt in diredum ; id quod repygnat f¢-
cundz conditioni, ‘

Non plures, quiaex:gr:tertia AD,
fi cum reliquis in eodem fit plano, nen
unum fed duos faciet angulos DAC,
CAB: fi vero fit extra plagum reliqua-,
fum linearum, non angulum faciet pla-
pum, fedfolidum, cujus Definitionem

"~ Euclides libro x1. tradie, -

Quia jam natura anguli plani confiftit
in duarum linearum ad fe invicem incli-
natione, ggt_cg,gngul.i alicyjus quantitatem
non confiftere in majori vel mrinori lon-
gitudine linearum : fed tantum in illa-
sum majori vel minoriinclinatione ; duz.
enim linez majoreseandem poffunt ha-
bere inclinationem cum dusbus minori-

e 2 bug,

T .~
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~ Liver-Primus. ax
bus, winime¢ matata anguli quantitate,
Deindenotandum &eometras ad de-
fignandum aliquem angulum tres adhi.
bere fliteras ; quatum media {punGum
denotat ad quod Tinex. angulum contis
mentes concurrunt. Ut ad denomijnans
durh angulum qui ad pun&um A, con-
" fticvitora duabus lineis AC. AB. fcribis
tur angulus CAB : vel ab altera parte
angolus DAC eft qui in punto A frr
alineis AD. AC. ,
* + Nos sutem brevitatis & petfpicuitatis
gratia in fequentibus non femel loco
trium literarum angulo defignando adhi-
bemus unam ipfi infcriptam, .
* * Utdd nominandam angilum DAC.
efteremus angulum P, fic etiam locoan«
guli CAB fcribemus angulam O,

9. Cum autem t.mti.nmt'}.i‘ an.
2ulum lines fueriht reile, rectis
lineus appellatur anguluss

Accedit Euclides ad anguli divifionem.
Supra vidithus lineémm"g'uddfegcncru
fcilicet illas effevel reGQas, vel curvas,
Quia autem ill2 cribus diverfismédis
poflunt conjungi, fc: velre&a cum re:
' ‘ Ba’ &Kag



17 Eucrinpzs -~
&a: velre@acumcurva; velcnevacum
curvay hinc etiam tria oriuntur’ angulo-
tum genera, K - :

- . Primus quippe cafus {uppeditat angu-
" lum reQilineum , cujus Definitionem
* hic tradit Euclides, = .
.. Secundus cafus nobis dat ulum
mixtilineunr, cujus mentionem faQam °
videmus in Libro IIL “Tertius denique
cafus conftituic angulum curvilineum,

" 10. Cum'vero reila AB refle
CD infifens duos Angalos ABC.
ABD zquales inter [efacit; Re-

Glus ef} uterque” aqualium angulo-

" tum: & infifiensrecia AB voca-

tur Perpendicularis linee CD,

oui infiftis. :

.

3
~“Anguli ABC. ABD dicuntur re8i,
quia linca AB, ipfi CD ita direcko fita
T z ‘ n-

|
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.nfiit, ut abunapurte hon magis incli.

netwverlns BC quam ab altera partever-
fusBD;

11, Obtufus aﬂgala.r EBC ek
gm reite ABC ma/or .

n Amtas verg EBD gui
nﬁo ABD winor p.

In tribus hxfce definitionibus Euclides
tradit anguli re&ilinei fubdivifi iopem
Fctxtam a triplici linearum inclinationis
orma: quz ab utraque parte vel eft z-
qualis; velabuna parte major altera; vel

ab una parte minor altera: ut in- Sche—- .

mate videre eft.

. 13 Termmu: tﬂqaod alicufus
 eff extremum. - .
B 3 . Ut
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Ut pun&um linex : linea ﬁlPCfﬁglc‘ {
fuperficies corporis, e e

14. Figura plana eft /ape{ﬁae:
plana ; una vel plaﬂbus lineis un=

dique termmata.

Cum linez fint vel ro@tz vel curve 3
lzque tribias modis poffint coujungi;
figurarum planarum inde oriuntur tres
fpecies. *

Curvlllnez qur vel una vel plunbus
curvis term‘lnanmr. tUna terminatar cir-
culus 5 cujus dcﬁmtxonem ﬁaum tradie -
Euclides: .

Mixtilinez , quz partim turyis pars
tim re&is terminantur : huc pcrtment
femicirculas & fegmentum Circult. .

) Rc&thnez quz. folis re@is terminan-
?ua comprehendunt omnia poly-
gona ive regularia ﬁvearngulam.

5.  Circulus eff figura plana
fub una linea camaﬁ“.gDCFpmm-
prehenfa, que wocatur Periphe-
© tia! adquamab uno punito A eo-
TN gae inira ﬁgurm Junt pofi-

7 P
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1a 5. omnes ‘cadentes re@e AB.

AD. AE. AC jmter fe equales-
ﬁmt. B

- Propbmt,Euchdec deﬁnmoncm Cir-
culi jam delczipti, cujus dclmganonen;
&. generationgm hoc mpde, conci erQ
poflymys, Dudtafic guzhbctre&a ine3
" AB. cujusung extrensitas A popatur im~
mota & affixa plano; altera vero extre=
mitas B cum tota linea moveatur circa
pun@um_A, perloca AD. AE. AC,
AF , donec tandem redeat ad locum
AB, unde moveri coeperat: ifta linea
AB hic circumduione deferibet cir-

colum BDECF. . .

Ex qua defcriptionis forma patcr.
omnes Radios cujuslibet Circali eﬂcm-
'~ ter fe zquales: cum linea AB, cujus

cucumvoluuo cirulo artum dedit, per
: omma

+
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omnia locs, ‘AD. AE, AC & fimilia
tranfiit , . adeoque pun&ym B fuit ali- .
quando in pun&is D. E. C. &c. adeo-
quelinez AD. AE AC. funt zquales

- . eidem linex AB. :

Hinc jam ctiam immediate fequitui-
.omnia punéta circurferentiz DCFB
qualiter, diftare a puntto A,

16.- liivd autem punilum A
centrum circls-diesttir. -
~17. Diameter Circwli efirecia
giedam  BC per Centrum A du-
tla, & dtringue in punclis B. C.
peripherid terminata; que & Cir-
culum bifariam fecat.t '

..Ut linea.in Circulo du&a fit Diame-
ter duz requiruntur conditiones.
- 1. Ut tranfeat per centrom.
- IL Ut ab utraque *parte terminetur
inperipheria. . e
~ Adeogue’ omnis linea, harum nul-
_ lam aut tantum unam habens cenditio-
num, Diameter dici nullomodo poteft,
CaterumDiametrum circulum divide-

re -
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re bifariam patet ex eo quod tranfeat
yper Circuli pun@tum, quodex omnibus
,medium eft': quia {cilicet eft medium
omnivm Diametrorum quz in C:rculo
duct po[funt.

Sequitur jam fecunda fpccxcs ﬂgura-.
rum, nempe mixtilinez.

18. Semicirculus autem BDE -
CARB eff figura, que continetur
fub Diametro BC, & dimidia
circamfereniia BDEC,

19. Segmentum circuli ef?. figu-
raque comtinetur fub qmlzéez re-
a circulo inferipta & abfciffs,
peripheria. :

. Segmentum, exclufo femicirculo,-eft
duplex , vel majus . Sem:cu'culo > vel
minus,

Segmentum majus eftillud in quo rc-
peritur centrum,

Segmentum minus eftillud quod cen-
trum non continet,

Nunc Euclidesaggreditur temamfpec
ciem ﬁgutarum fc: tc&xhnearum.

- C 20, Rc-



18 + Rucripis:

. 20. Reflilinee figure funt que
Jub reétis lmm' continentur.

Dx&mguuntur autem rur(us hz ﬂgu-.
rz reilinez in tres fpecies; vel enim

funt Trilaterz ;. vel. Quadrilatere ; vel
Mulnlatcrz.

a1. Trilatere quidem figure -
Junt s que fub tribus.

22. Quadrilatere vero que fub
guatuar. .

Multilatere demque que
fub plar:bu.r quam quaisor m"z‘t.v
‘ famprebenduntar

Generall vocabillo hz dicuntur Multi-
fatcrz ad infinitam nominum evntandam
mulntudmem

Jam cum figurarum- reilinearam pri-
mam {peciem conftituant ﬁgurz Trila-
terz , feu vulgo fic diGa Triangula
illorum divifionem proponit Euchdes,
petitan ex confideratione tum laterum ,
tum anoulomm s quOrum numerus gut
g in pmnxbus ﬁgur}s reQilineis) eft

: zclqay
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LisEw Pr1Mus, Eo
zquabs quippe triangulum tot conn-

siet dngulos quot latera,
Triangulum refpectu laterum. cﬁ tri-

plex; zfquxlatcrum, Iofceles s & Sca-
- lenum,

14 T rzangulm é'qmlatmlrd
¢ffyquodiria larera haber aqualia;

RS

A ;

s f
25. Ifofceles autem, quod dud {
. Yamium babet equalia AR, AC:

% ..
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26. Scalenum Jéniqué quodiria
mequalia habes latera,

c .

D B

SecundaTriangulorum divifio pro fun-
damento habet tres angulorum {pecies 3
{c : reGum,obtufum & acutum; hinc enim
Triangulum dividirar in ReQangulum ,
Obtufangulum, & A cutangulum,

27. Tr:’ﬁngulam’reﬁangulum e/?,.
z;wd unum babet angsulum reiium

A

28, Ob<




LissrR PriMus 21

28. Obtufangulum ef} , quodu~
num babet angslum CDE obty-
fum idefimajoremrelto.. :

29. Acutangulum dehi?ue quod
tresangulos F.G. H. habet acu-
sos, -hoc eff, minores reclo.

~ Sequitur jam fecunds {pecies figura?
rum re@ilinedrum : fcilicet Figurz Qua-
drilaterz. Ha autém ab Euclide recen~
fentut quinque; Quadratum: Figuraal-
tera parte longior ; Rhombus; Rhom-
- boides; &. Trapezia. R

30. Quadratum eft, qued a=
quslaterum g} & reclanguium., . -
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‘3;. Altera parte longior fgw-
ré ¢ff s quzreitangulaquidem, o8

- #quilateranon eff.

D ——
, | |
D ———

32. Rbombus autem, que &-
quslatera quidems, fed rectanguls

33. Rbomboides ef, que 4d-
werfa & latera & angalos aqualia
-dmter [e habens s neque equilatera
et 5 weque reclangula.

T 4. TiAe
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34 Trapezia denique dmmmr

relique figure quadrilatere , que

adnullam ex quatuor pmcedmt:-‘
us refem paf nt,

35- Reéh lines parallel.e fu
_equidiftantes AB. CD funt, que
in eodem plano exiflentes,(r utrim-
que in infinitum produﬁ¢ adean-
dem diflantiam a [e invicem ma-
pent remoia ; tdeoque nunguany
goncurrent.

A—————B
C- —D

Non omnes linez , quz nunquam
;oncurmnt ? parallela: dicendz funt g
C e
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cum dentur linez, que licet fimul in‘in-
finitum producantur, ita ut ad fe mutio
in infinitum’ magis ac magis accedant ,
nunquam tamen concurrent; ut Hyper-
bola & re®a linea ; Conchois & re@a
linea; Duz @quales Parabola circa ean-
dem Diametrum : quz idcirco nequa-
quam dicendz funt parallelz.

Unde facile manifeftum evadit ad na<
turam parallelifmi neceffario requiri -
qualem ab omni parte diftantiam : quam
conditionem ab Euclide onfiflam nos
cum celeberrimo Tacqueto adjecimus,

* Czterum linearum parallelarum’, quas
Euclides ut jam defcriptas confiderat ,
generationem & delineationem duobus
modis concipere poffumus. - .

13

P
ml
/o

"
™.
L

[ )
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Primus Moous.

Ponamus lineam CA perpendiculari.’
ter infiftere linez AB, utangulus CAB
fit reGus; deinde cogitemus linéam CA,
tnd fud exitemitate moveri fuper lineam
AB, utfemperipfi maneat perpendicu-
laris; fi jamlinea CA hoc fuo moty per-

.venerit in DE, pun&um C deferiptam
‘relinquet lineam CD , quz nunquam
poteft magisrecederealinea AB, necad
- Ipfam propius accedere, cumn linea AG.
durante fuo motu femper fuerit eadem &
fibi zqualis ; adeoque linea CD in omni.,
bus fais pun&@is manet cum AB in ea-
dem diftantia, & fi iflte_motus linez
CA in infinitum duraret , etiam linea
- CD in infinitum ab AB diftaret, adeo-
. que nunquam cum illa concurrerets un-
ge jam certo concludere licet lineath CD
hoc modo generatam linez AB effe pa«
* qallelam. : ST
Deinde cum jam conftet lineam CD
non pofle magis in uno punio ad li-
neam AB accedere aut ab illa recedere
quam in alie, fequitur lineam €D ad
Jineas CF, CA habere 2qualem inclina=
tionem . adeoque per deftnitionem. Per-
. - n peRe
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petidicularis angulum DCA effe reGum,
& zqualem angulo CAB qui pofitus eft
reQus: adeoque duos angulos interiores

- ACD. CAB fimul fumtos efle zquales
duobus re@is. 1d quod natura parallela-
tum AB. CD hac ratione defcriptasun
omnino requirit,

~

B—=<C
[

Secunpus Mobus.

Ad linez XL punGum A concipia-
tur fa&ta linea AC perpendicularis, qua
licet in infinitum producatur , nunquam
Inclinationem quam ad AK,' AL’ habet
{illa autem wtrimque Zqualis eft) mutabit,

; : cum
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cum =anguli quanititas non i majori vej
minori. linearum longitudine , fed ig
majori vel minori inclinatione confiftat,
Deinde ex alio quovis pun&o B cogi-
temus duci lineam perpendicularem BD,
quz etiam licet iufinite prottahatur , nun-
quam aliam acquiret inclinationem ab illg
quam jam habet adlineas BK. . BL,
Cum jam linea AC in infinitum pro.
du@a non poffit alcendere verlus fupe-
rioranec defcendere verfus inferiora; fi-
militer linea BD etiam‘in infinitum con~
tinuata -nec 3ltiora nec demjffiora petere
poffit , neceflario fequitur iftas lineas .
AC. BD femper fervaturas eandem 3.
{e invicem diftantiam nec concurrere poffe
unquam ; adeogue juxta hanc definitio~

nem illas effe parallelas,

36. Parallelogrammam eff f.
gura. guadritatera cufus bina oppos
fitalatera funt parallela [ey zgsis
- diftantia. . . .
37. Cum vero inparallelogramme
* Diameter BD ducla fuerit, dus-

- que rele CF. HK lateribus pa-
rallele /emnmpﬂ)iamtram in 4=
oo ) 3 Toone
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o codemyue punéio G, itant pa-
yallelogrammum difiributam ft m
‘guatuer parallelogrammas illa per
ue Diameter non franfit, [cilt
AG.GE. appellantur complemen-
"t eorum qug circa Diametrums
_foﬂ/i/im’ . R HF- CK;

~ PosTuLara,
1. Populetur a quovispusite
- A ad quodvis punilum B réctam
~ lineam AB ducere. :

- B
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2. Et terminatam refam AB
in contimuumretta producere in C.

Lo - 4 I \
K--AS‘ SRS S - N
d ; ¥ i !
BRI & 4 I g
. .
‘v LR
’ 3

Bt Mﬂntw A
ltbgt radie 4B, AC. . A‘B AE»

circulum defcribere.

B
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'Aiibu;fﬂ‘
1. Que ﬁmt eidem equalia,
¢ mm' Je fzmt equalia,
z. Si xqual:bu: equalia ad.-
dantur , tora erunt equalia. <

3..5i ab aqualibus - equalia
demantir-, - reﬁdu mamhmt
aqualm

4. Si m.cqualzlm: ¢qu¢lm ad-
]eft'a f nt, tota [unt inequalia,
. ; i ab m.cqualtém ¢qmlm
ablata fine reltqm Y/?mtr ine-
qualm. o ,

6. Et que e]ufdcm ﬁmt du-
plicia, inter f¢ junt,aqualm

Idem mtclhgendum de triplicibus;
quadruplicibus , quintupliicibus & fic in
* Infinitum,

7. Bt
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7. Et-qua ejufdem funt di-

mzdm snser [ funt equalu.

Nec hoc axioma fe tantum rcﬁrmgnt
ad partes dimidias; fed etiam in tertiis ,
' ?uams, in quintis & fic porroin infinitum
uam habet vcr;t‘u;m.

.an congrusunt f3bi muma, a
ster jé /mxt ¢qmlm :

Si primo conciplamus lineam DE-
fuperimponi linez AB, itaut pin®aex-
trema D. A.ut&E. B, coincidant; fi-
militer omnia pun&a intermedia linez
DE correfpondeant omnibus mediis
- pundis linex AB,, procerto hincafferere -

- poffumus lineam DE efle zqualem li-
-nez AB: quia omnes parteslinez DE
examuffim conveniunt cum ommbus par- .
tibus huez AB :

" Deinde.



H
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‘Deinde fub qualibet inckinatione ad
"linez AB pun@um A ducatur linea AC:
fi jam ad linez DE pun&um D duca-

tur linea DF, itaatinclinatiolinex DF -

ad lineam DE, fit zqualis vel fimilis in-

clinationi linez AC adlineam AB: &,

linea DF fit zqualislinez AC: & wm
angulus FDE fuperimponatur angulo
CAB, omniacorrefpondebunt’: fcilices
linea DE cum AB, inclinatio cum in-
clinatione y & linea DF cum AC. Adeo-
que jain non tantym lingz congrumat fed

ganguli. o
Si denique ducatur re&a CB, ut &
FE, & una figura DEF imponatur al-
teri ABC : jametiam tertium latus FE
congruet cum tertio latere CB; adeo~
o . . que

|
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que totum mangulum DEF congruet.

A triangulo ABC: ume neceffario fequlmr‘
unum alteri effe zquale. - -

9. Totum fua parte majus ejf :
10. Omnes anguls relfi mt'er_
[e funt equakes.

11. Si in duas reStas AG’ N
BD reta AB incidens interiores
€5 - ad eafdem partes angulos
ABD, BAG duobas reétis mino-
ves faciaty produtte due illere-
G tandem coincident inter [¢
ad eas partes , ubi funt ifti :mguh
- duobus retis minores;

Cum in hoc Axiomate mentionem
faciat Euclides duarum linearum coinci-
dentiz 5 & duorum interiorum angulo-
ram, facilinegotio patet illud ahquo no-
do refpeCtum habere ad Definitionem:li.
nearun’ pa’rallelarum fuperius traditam 2
cumque in ifta deﬁnmonc nec. tcma lia

nea



<
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nea incidens, nec duo anguli interiores
accurrant , fatendum ingenue erit, hu-
jus Axiomatis lucem in primo intuitu non
apparere tantam,quanta in pracedentibus
ftatim affulfit ; imo quanta etiam in omni-
bus communibus fententiis requiritur.
-Quod {i vero in memoriam revoce-

* mus fupra allatos modos generationis pa-

rallelarum , putamus inde huic Axiomati -
multum affundi poffe claritatis, Sumanus
Ex: Gt: fecundum.

A ‘ L

-D

BI— E\_
I | \&

Thi quippe vidimaus lineas parallelas AC:

'BD ex fua natura & generationis modo re-
~ quirere ut duoanguli CAB. DBA fint re-
. @iy hoc eft iftius paralleli(mi non aliud efle -

fundamentum quam cum apgulus upus
. ~ . ' ABD

Tae
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ABD fit reQus; (quod femper fuppo-
nimus) ut alter BAC etiam fitreGus : a-
deoque ut linea AB perpendiculgriter in
Tlineam AC cadensetiam fit perpendicu- . |
larisad alteram BD. . T
Si jam ¢x punQ®o A.infralineam AC
ducatur alia quzlibet ut AE; ita utaos
gulus BAE, fitminorreQo: illanecef-
fario {i producatur magisac magis debet
recedere ab AC: quia-alias deberet aut
efle parallelaipfi AC, autiteruminalio
pun&to cumipfa concurrere : non prius,
"quia habet puntum A commune adeo-
que in illo concidunt ; non pofterigs
quia tum duz re&z {patium comprehen-
~ derent , quod repugnat Axiomi fequenti.
Cum manifeftum nunc fitlineam AE
magis ,ac magis recedere ab AC, etiam
patet illud non poffe fieri nifi illa magis
ac magis appropinquet. ad alteram paral-
lelam BD; quodtamen ininfinitum abf~
que concurfu fieri minime. poffibile eft;
f1 enim unius line2 punGum A abalterius
linez pun&to E ad quamlibet diftantiam
remotum effe concipiamus 3 & a puncto
A verfus E ducere incipiamus lineam ali-
quam brevem; illa fi producatur, adeo=
que ab AC magis ac magis recedats
: . ) ,E‘?. o - UGe

e
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meceflario ad punGum E magis'ac ma”

gis accedet, dgnec tandem -porro pro-
- duda perillud punGum Erergnfear.

.. $i.enim impoffibile fit ut per E tran~
feat, e ducbus unum verum eft; auta
puncto A. ad E. non pofle ducilineam
veGam, quod repugnat poftulato primo
aut lincam AE., fi quam proxime ad
punGum E pervenerit, aliorfum fe de-
Yerminareadeoque fe fleGtere; quod non
potefteffe nifi ex recta fiar curva: quod
4um eft contra Hypothefin,

- ‘Duz tamen .adhuc difcutiendz reftant
«difficultates , que linearum'AE, BD ne- -
<ceffarium vacillare faciant.concurfum.

* Primaeft, quod Hyperbola & seQa,
Conchois & reta, duz Parabole 2qua-
iJes circa eandem diametrum , fimul in
dnfinitum produ@= nunquam concurrant,

Qua tamen difficultas evanefcit fi con-
-fideremus illas lineas effe extra genus’ li-
mearum, -de quibus agit Euclides in hoc .
‘ Axiomate; expreffe enim’ tantum loqui-
‘tur de lineisre@is; cum Aflymptoti fine
“(faltem altera) ex lineis mixtis,

Altera difficultas oritur ex Clariffimi
- Bettini duabus re@is (in Apiar. 3. & Z&-
+tario Tom, I, pag. 354.)-que licet-in-
s : ) tCmOS

E
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ternosangulos ducbus rectis minores effi.
ciant , §i producantur tamea nunquam .
coincidant. »
- Sed nec hoc noftri Amomat:s eviden-
tiam & veritatem labefaGtare poteft, Cum
- iftz linez non ﬁmplwx:er feu tanquama
pun@o ad puntum, fed cum certaqua- -
dam conditione, fcilicet adjunQa’ pro-
portione producantur. Que proportio-
nalis linearum produétio” hic nullum
omnino habct locum.

a1, Dtm el _/[?m‘mm non
comprebma’unt L

13: Omne sotum of q uale '
omnibus fms parttbm ﬂmul.-

SJumptis, -

Quoniam majoris Pcrrplcmtatxs ratia
Mathematicis in more pofitum eft, ut
veritates quas demonftrandas fufcipiunt,
diftin&is afe invicem complettantur pro-
pofitionibus ; notandum eft hafce propo-
fitiones dividi Ip Problemata & Theore-
mata

Problema eft propofitioin qua alxquxd
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proponitur efficiendum, & conclufionis
formula femper talis eft : Quod erat fa-
ciendum, * ' ’
Theorema eft propofitio in quapro-
prictas quzdam aut veritas de aliqua re
. jam fa@a & in ﬁéura jam conftru&a,
: proponitur demonftranda : & conclufio-
nis formula femper eft. Quod erat de-
monftrandum. C
Corollarium eft confectarium quod ex
fa&a jam demonftratione tanquam lu-
crum aliquod colligitur.,
Lemmaeft demonttratio premifl ali-
‘cujus, ut quefiti demonftratio- clarior
evadat & brevior. ‘

ProrosiTro. L.’
Peobl. . Super data rela terminata AB triangs-
lum equalaterum conflituere. _ S
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(.ONSTRIICTIO

1. Ccntro A radio AB,- de- a ot 3
fcribe circulum BCE. '
II. Centro B, codem radxq
BA, * defcribe circulum  ACF.
- 3. Ex pun&o interfeCtionis
C b ducre&as CA.CB. b Pofk. 1.
+ Dico tnangulum Al?(C effe z- :
quxlatcrum ..

‘ DEMONSTRATIO. o

AB » AC.
BA » BC.

Ergo 'AC » BC. d ~  ux.x.

¢ Defixg.

Adeoque triangulum ABCeft.
¢ zquilaterum. Quod erat facxen- cneﬁu,

dup,

Proe
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Prorositro. II,

wons  Ad darum punétum A date
 relle BC aqualem retam AF
ponere.

.CO\N'STRIIC'I:IO.

‘ 1. Ducatur 2 C ad A refa
: u’o&: " WCA.
prL © 2. SuperCA "ﬁattnangulum
: zquilaterum. CDA.
| 3. Centro C, radio CB de-
e Moz feribe © circulum, -
dreh2. 4. Latus DC 4 produc ufque
- ad Circumferentiam in E.
eroks. 5 Centro D radio DE ¢ de-
fcribe arcum circuli EF.
61 DC“ ‘
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6. Denique latus DA ¢ pro- f Po®. =

' ducufque-adiftuny arcom in F. -
Dico lineam AF cffe zqua. _

lem datz BC. - ) .
. DEMONSTRATIO,
[DF D DE. g tPeFrs
DA » DC.h.. = ies
AF » CE. i ax sl j
Atqui BC © CE. k. toeey

Ergo AF » BC.l QEF. 'sx
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Piobl 33 Prorosiyro. IIf,

\ Datis duabus reGis snequa-
 libus A €5 "BC'; de majori BCmi~
wori. A aqualem retam ‘BE de-

trabere.

CONSTUCTIO.

1.' Ad linez CB extremitatem
a2 1 B, fub quolibet angulo * pono
reétam B zqualem minori A.
bPok ;. 2. Centro B radio BD ®de-
fcribo arcum circuli, fecantem re- ‘
&am CBin E. -
Dico lincam BE cﬂe zqua-
lcmlpﬁ
De-
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DEMONSTRATIO,

¢ Quia funt
BE » BDc.radii ejuf. ‘Pef 253
dem circuli.
AtqulA o BDd 4Per con-
ftrutionem. -

Ergo BE 0 A. d. " Q.E.F.¢ Ax. .




Theor. 1.

44  Eucripris

ProprosiTio. IV,

- Siin tr[angulis A4BC. DEF,
wnum latus eAB, wniDE: ,5 '
alterum AC altm ‘DF fit equa-
le; ut ¢ :mgult 4. D tﬂ:s la=
tenlms contents fint equales: E-

| vit quoque Imﬁ‘s BC aqualls EF,

~angulus B angulo €: at o C

ipfi F; €t triangulum ABC «-
quale trmngula DEF.

A

AL

DEMONSTRATIO.

Concipiamus Triangulum
DEF fuperimponi triangulo
ABC, ua ut pun&um E cadat

in
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in B, & latus ED fuper BA 5
quando pun&um D pracife ca-
detin A, quialatera AB & DE -
-dantur zqualia.a -
" Deinde latus DF cadet fuper
AC, quia anguli BAC. EDF
ponuntur zquales. 2

Denique pun&tum F neceffa.
rio cadet in C, quia latera AC,

" DF funt zqualia. a ‘ 1Az 3
Ergo pun&tum E idem erit
cum B; & F cum C. Ergo li- .
nea EF congruet cum AC, a-
deoque ipfi erit zqualis : &
omnes anguli congruent, ut & .
tota triangula: quarc illa funt 2-

qualia. a- A
Q. E. D

F3 I;Rd-




46 EucLiD1#
Prorositio. V.

Twos ofeelis Trianguli ALC qui ad
- bafin funt anguls ABC. ACBin--
ter fe funt aquales,

PREAPARATIO.

Per prop: o fequentém (que
ab hac non dependet) angulum
g.gc divide bifariam re@ta linea

T . . DE<
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DEMONSTATIO.

- InTriangulis ADB. ADC,
‘Larus AB » AC. per xpfum

triangulum. .
‘Latus AR, utrique commune a.
deoque fibiipfizquale.
Angulus BAD 0 CAD per con-
ftru&tionem. ;

Ergo angulus ABD Q ACD.l

a Q. E o L 4

COROLLARIUM L

. Omanetriangulum zquilaterum
cﬂ: xquiangulum.

COROLLARIUM IL

) Stin tmngu]o Ifofcele vel zqullatcro y

ABC, lineaAD bifecer angulum A, il-
la etiam oppofitum latus BC bifariam di+
videt; ut& xp[’ BC perpendicalarise erit.

PRoO-
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Theor. 3. PRorosiTio, VL - |
SoA Si trianguli ABC,
D duo anguli ABC. ACB.

inter fe equales fuerint;

latera equalibus angulis
B c oppofita AB. AC. etiam

inter [e erunt equalia.

DEMONSTRATIO.

 Awelt AB < AC,
L ! Auteﬁ AB > AC-
' _ Auteft AB 0 © AC,

Ponatur AB < AC,
Abfcindatur DB 0 AC, tum du®a
DC. eritin A lisDBC.ACB.

" Latus DB 0 AC, per conftru&:
BC 0 BC. feu commune,

44 L AngulusDBC 20 ACB.

ey

Ergd erits A lum DBC 0 Alo
ACB, ft: pars & totum, Quodeft ab-
furdum ; adeoque non peteft eflc AB <

Po-
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Ponatur deinde AB > AC.

Nec hoc poﬂ& cﬂ'c eodem
modo probatur ab AC 2ab-
fcindendo’ partem aequalcm
lateri AB

. Adcoque cum ncqucatcﬂ'c

~AB <« AC. %

, Nec AB > AC
Ncccﬂino crxt AB . AC

SCHOLIUM. -
Non mius forfan’ quibufz
dam arridebic demonftratio
quam inverfo parumper pra-
pofitionum ordine hoc modo
pr0ponemus. L

I

‘G_,- o Prx-



0 - EucCLID1§: -

A

B D C
PR'}EPARA'FIO.’

“Angulum BA4(, ut ante
divide bifgri‘am recta 4D,

" DEMONSTRATIO.
Intgiangulis ADB.ADC.
Latus AD utrique commune
. {ibi iph eft 2quale.
Angulus B o C. per propofi-
tionem. = .
Angulus BAD 0 CAD per
conftru&ionem.

Erge
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v Ergo per 26 chucntém
(quz ab hac non dependet) ..
Latus 4B 0 AC. Q. E.D.

COROLLARIUM.-

~ Omne Triangulum 2qui-
_atigulut_n eft xquilaterum.

Ve

G 3‘ | !Pt‘d-' A



%2 . ‘Bucripis: i

Pr op‘oéx'rm‘ ¥ I1.

Theod 5y 4 linee AB extremtta-

tibus A. B. ad datum aliquod
, . Pum‘ft’um C duite fuerint due
i linee AC. BC. extra illud pun-
um (" nwllum datur alind pun-
&tum, adquod ab A & B due
_ linee poffint duci, que jam du-
&is liness AC. “B( fint aquales.

F De-



Lisek PriMus. 43
DEMONSTRATIO.

Sitale pun&um contendat Ad-
wverfarius dari poffe’: dabitur vel
extra vel intra triangulum ABC,
“vel in ‘alterutro laterum..

Ponatur extra triangulum in D.
-Du&i CD. erit in triangulo

ACD -

“Latus: AC AD JuxtaAd-

verfarium., -

Ergoangulus ACDx, ADC, 151
quicademlitera O infigniantur.

Deinde in triangulo BCD,
Latus BC 0 BD. iterum }uxta
Adyv.

Ergo angulus BCD o, BDC

qui eadem litera P notentur.
Jam angulus O, a parte fini-
ftra eft major anguloP, adextra
vero minor; quod eft abfurdum.
. At



‘¢4~ Eucripis.

Atqui eadem ‘demonftratio
obtinet in omnibus punttis extra -
triangulum. ‘
" Ergo. nullum omnino extra
triangulum datur talc pun&tum.

Ponatur intra triangulum in D,

€

- p/Latus AC® AD}ju'x;a Ad.
, \L-atu\sBC 2 BD. vetfarium.

Ergo AC _|-CB AD -} DB.
contra fequentem propef. 21, quz ab
hac non dependet.’ :

Cum jam eadem demonftra-
- : tionis
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tionis forma dpplicari pofiit o.

mnibus pundis intra tnangulum
ABC.

Sequitar nullum tale pun&um D

intraillud dari.

Ponatur in alterutro latcrum
" AC. BC.

Nec ibi illud pun@um potcﬂ:
inveniri,, quia tum pars foret,
xqualis fuo toticontra AX. 9.

. Ergo univerfim concludimus
extra pun&um C nullum omni-
no aliud dari pofle, ad quod duz
linez zqualesipfis AC. BQ duci
queant. Q E D. ,‘

!
/i
¢
———
.- =
-
-

-

G3 P



s¢ -~ Euctipis:
Prorositro VIIL.
i duo triangula AB(". DEF
ot s dyo laters AB. AC. duobus la-
teribus DE. DF. kqhdlia ba-
beant , -alterum alteri: wvt €5
baf in BC equalem baff EF. 1llla
etiam angulum A ngu/o D e~
qualem babebunt jub equali-

bus reltis camemum

- A, . | . .

A, Z\, A
DEMONs'TRATIo." .
Triangulum ABC fuper-

ponaturipfi DEF, ita utba-

- f 15 BC congruatbaﬁ EF, tum
. pun-
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punctum A cadet in D. & -
latera AB. AC congruent la- -
“teribus DE. EF. item angu- *
lus BAC congruet angulo
EDF. Ergo *erunt anguli
zquales. - o |
‘Quod i vero Advcrfarlus ‘
contendat pun&un) A cadere
extra D; tum fequeretur ex-
tra pun&um D, dari ajiud
pun&um, "ad quod abextre-
_mitatibus E. F. lmca:dumpoﬁ-
fent duci que rpﬁs ED. FD
jam du&is effent” xqual;s, '
quod eft abfurdum b L

1Az 8,



Prob, 4.'
mm [mrc.

s 3L
b L

¢ %1 Ergstngulus DAF 00 <E4F. Q. E. F
B CcoO

lum .uc.
i

313 -~ Bucripxert.!

PROPOS]TIO IX ,'

 Datum, angulam getilingum BAC blflr .

CONSTRUC Tﬂ O,
¢ 7, Fx lateribus 4B, AC: abfcmdc
® partes zquales AD. AE.
2. Super du&a DE cohfhtgc btuan—
guluin zquilaterom DEF.
3 DucreGQam 4F.
Dico illam bifariam divxdcre angu-

DEMONS TRATIb

InTriangulis ADF AEF.
‘Latus AD 0 4E )per conftru&io-
Latbs DF 20 EF 'nem:
Latus 4F 0 AF, quiautrique com-
_ mune, .
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e
COROLLARIUM.

Hinc “patet’ methodus datam * angulum:

Jecandi in aquales angulss 4. 8. 16. etc,

fingulas nimirum partes, mram btfamm'

dividendo,

SCHOLIUM.
Poteft autem propefithomis conftructio hoe
wodo in compendiyim redigi.
L In lateribus AB. JlC, [amc equales

AD. AE.
II, Centris D& B, quolzbemmque 14-
dio defmbc duos arctss ft interfecantesin F.
Quo faito reds AF aggulum BAC bifecabit,




6o " Bacrrpredid

Prorositio.X. .
roil 5| Datamreltam terminaton GH
' bifariam fecare. |

. “’A

SRR MY
- )

CONSTRUCTIO

1. Super d GH c\fhtuc a tmn.
gulum equijeterum GAH.

b oL 195ulum A ?vldc bifartaii b re-
&3 AF N

“Dico illam lmeam GH dlvnkx-c b;-
fariam,

DEMONSTRATIO.‘

In Triangulis A¥G. ATH,

Laws GA 38 HA. per conﬂm-
Qionem, -
S Latus

’

s .l
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Latas Al 20 AI, feu utrique com-
munc. :

" Aogulas. GAI 0. HAI* per con-
ftru&ionem. ‘

Ergo ¢Bafis GI 0 IH: adeoque linea ¢ .1
GH feQaeft bxfanam Q

&CQLIUM.‘ '

. A - ‘ Ha]m ope-
s "/" F‘a -V L ationis  etiam
-« tale cff compen--
- dium, o
cotaat b oo CentrisG &
L . ,_H s aquah Tar
. - dioutringue de-
N | IR asbansyr avius
G THJe i, rjl'camgs
v mA F.
' ‘Tum  relfa
.. . A F,: bi[ﬂ'dl”.t .
s o <. reGamGH I,
N . Notandum e-
S & tiampre fequen-
OBV ti propofitione
- n&am AF. effe .
perpendmhrem tpﬁ GK ex puttlo dato I . 1 o
wt1imque excisatam. T
: . H 3 Pro-

v




6z -Eucripre: }
ProrosiTio XL
veoé - DataredaDF a punidviinea
dato perpmdzcularem 1dexcitare.

Ar;l‘

X

CONSTRUCTIO.

a3 L 1T A Pun&o 1 umnqueﬁnmc 2 partes
‘ inter fe zquales ID. IE.
br.I ‘2. Supertota DE conth,le l’mamgu.
lum zqullat%rum DAE. ;
- 3. -DucreGam AL ..
¢ Dico lilam. eﬂ'e»fefpend-leuluem

qnzﬁtam

DEMONSTRA"IO
. In triangulis AID. AIE!
Laus AD.. 0 AE. )pe ‘onftruio-
Laws.ID 0 IE. Q.exr; .
Lams Al 3) AL '«f '

4

. Y ErgoAngulus AID D2 AIE Adeo--
b oetso que Alelt quzﬁta b perPendxcuhm *
' Q. E. F,

Pro-

“
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P'ROP—OSI‘I!O-’XH

Ex data pzmﬂo A ""*""7’
o extralineam DE , ad

= ipfam lincam perpen-
‘dicularem ducere.

CONSTRUCTIO.

1. Centro A taliradio defcribe » cir- ¢ pos .
culpm ut re®am dagam fecet in duobus
Pun&xs\p E. '

2, Duxbreftas AD. 4E. bPoft. 1,

3. mea‘ng DE ¢ d;vxde bifariam in ¢ 1o. L.
pundol. .

Dico du&am A1 eITe quzﬁtam per-
v Pendleuhfem. et

DEMONSTRATIU

In Tnanguhs AlD. AIE.
Latas AD 0 AE. quia funtradii ejuf-
dem cucuh
' YLatas TD 2 IE. ‘per conﬁru&xonem.
Latus AI 0 Al

Ergo angnlus AID I) dAIE Ergo AI
eft qu2ﬁta° perpendicularis.  Q.E.F.
Pro-

ds.L
eDc_ﬁto.



64 - Eucripis? g |
Proprositio. XIIT.
(um reia lnea EB fupra

restam (D confiftens , angulos
acit: awut duos reflos aut duo-

bus rectis aquales efficiet.

Theor. 6.

Ao
| a«
(o
c B D
DEMONSTRATIO.

Ret2EB cum DCaut fa-

cxtummquc zequalcs adeo-

pBet10. * duos re&tos; . aut non
e,

Si
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' Sinonfacit,expundoBex~
citetur ® perpendicularis BA: brrx
eruntque duo anguli O &P~ -
-~ Q finguli re&i adeoque
. O+P-4-Qx2R.
* Atqui ang’S 00 -P.

Ergo § - Q» 2Re@is.
v%od E. D,



66  Euciipis =
. prorcstTio. XIV.
Theony. \ 8i ad alicujus reite AC pum. -
um Cduzreite DC.CEnon ad
eafdem partes dulle angulos: que
funt deinceps O & § duobusretiis
aquales_ fecerint , in direllum e«
runtiffzreie, hoceff ‘DCE erst
wnareiia linea.

‘. o\P F.
P O/ E
) G

DEMONSTRATIO.

Si Adverfarius contendat lineam CE

" cum CD non facere unam lineam re-

&am, utique aliam aflignare nobis de-

bet; illa autem affignabitur vel fuprali-
neam CE velinfraillam, i
Sic primo fupra CE., ut CF.

., Jamanguli G-} P 0 2 Redtis.
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juxta Adverfarium.
Atquianguli O - S 20 2 R per pro-

_pofitionem.

" Ergod O‘..1L'. PO O .S, Etdém- aax
to utrinqué angulo O remanet BP0, oy 40
Pars &-totum c[uod eft abfurdum ¢,.

,Et eadem demonftratio habet locum'in -
omnibus lineis quz poffunt. duci fupra
CE. Ergo nulla poteft duci linea fupra
CE, quzcum CD faciat lineam reGam.

Sit deindeinfra CE. ut CG.
Tumanguli O _J-T 2 2 Reis. jux-
< ta Adverfarium.
Atqui © 0-LSs D = R. per pro-

poi' uonem.

CAX 9.

FN,

{ ErgodO._LTJ)O..J_S Et;blato dAx1.
utrinque angu!o Oremanet T 0 S. To- _
tum & Pars. quod ceftablurdum. - eAn g

Eccum ‘eadem demonttrationis forma
obtmbat in ‘omnibus lineis quz poffint.

© -~dacinfraCE: fequxtu:euam nallam in-

. fra CE poffe duci. quz cum CD facitli-
neam re@am. Unde conclidendum erit
ipfam linieam CE cum CD facere retam
DCE: Q. E D :

’ 'I i“ PrRO~.

s



" Theor8.

68 EucrLipis
‘Prorositio. XV,

Si due refte AB.CD Je invi-
cem [ecent , angulos adverticem €
oppofitos , [eilicet E ¢ ‘P equa-
les inter [e facient. .

DeEMONSTRATIO,

~ Anguli E4-Ox 2R.
413 1. Aﬂgllli p +OD 2R>a

bet.EI'gO E - O:nP+0
ablato. ummquc O.

“k&}. - Clw. P.-
- Cg‘




~
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COROLLARIUM I

Duz reétz {ecantesfe mu-
tuo ad punétum interfeGtio-
‘nis quatuor angulos faciunt
quatuor rectis xqualcs

COROLLARIUM. IL.

Omnes angulicirca idem
punctum conftituti xqualcs
funt quatuor rcéhs

-3

‘13 ° Pro:
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ProrosiTro. XV]I.

heors. ~ Trsanguli AB( wuno latere
"Bed produtto in E, externus
-angulus EAC utrolibet interno
& oppofito C vel B major eff.

-PREPARATIO.

¢ 1. Latus A C bifeceturinF. *
bio'& . 2. Du&a BF producatur b in
. G, utBFtoFG. -

: 3. Ducatur AG.

" DEMONSTRATIO.
Jam intriangulis BFC- AFG.
Co. T La-




Liser Primus.
Latus BF ‘ao' FG\ Percon-
Latus CF B "AF/Rru&io-

nem.

Angulus BFC 0 AFG. per15.1.

Ergoang.- FCB- 0 FAG. perq. 1.
 Atqui totalis EAC externug
major FAG.
- Ergo.idem EAC etiam major
FCB.[.C. RO
Eodem modo bifecando latus
AB procedatur , &. probabitur .
angulum externum DAB majorem
efleangulo ABC.
Atqui angulus DAB 0 EAC,
. 15. I,
- Ergo EAC etiam eft major
quam ABC. {B. . ‘
) QE.D.

P&O-



'72‘ "EucLIDIS |
" ProrosiTio. XVIL

© Theot 10, Trianguli ‘ABC duo anguli B.
T. vel alii quilibet , quocunque
modo fimul [umpti , duobus re-

Etis [unt minores,
A
0/t
D C B
DEMONSTRATIO.

Produ&o latere BC in D.
DuoanguliO--To2R.13.L
Atqui O < B. 6L

Ergo B--T> 2 Re
Simili modo demeonftratur
\ “an.
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angulos A - T effe minores.
feu > duobusRe&is. =~

- COROLLARIUM. I

_In omni triangulo cujus u-
nus angulus fueric reGus vel
obtufus, reliqui funt acuti.

COROLLARIUM II
Omnes anguli - trianguli
zquilateri; & trianguli Ifo-

~ feelis anguli fupraba(' m {unt
acuti. A

K Pred



" J4 E ucriprs
Pkdvosrno. XVIILL

weti  Omnis Trianguli ABC maxi-
mo lateri A(" opponitur maxi-
wus angulus ABGC, |

DEMONSTRATIO.

Angulus ABC eft < C
A majoarilatere AC abfcinda-

tur AD 0 AB. :

51 Ergoangulus ABD:OP 2
B L, Aqui P < C.°

Ergo ABPp < C.

Adeos
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Adeoque totalis ABC erit
multo” < C.

.An:gulus ABC cft < A..

* A mazimo latere AC abfcinda-
tur CE 0 CB. ‘
Eritqueangulus EBC 00, ¢s*
Atqui O < A ¢ 4%y

, Ergo EBC- < A. ..

Ergo totalis ABC erit multo
Undejam patet angulum ABC
efle omnium mazimum. Q _E.D.

’



26  EucLipis = .
ProrosiTio, XiX. -

o In omni triangulo ABC maxime

eOL . ) . . .

u angulo B opponstur latus maxi-
mum AC.

DEMONSTRATIO.

- Autlatus ACeft 0 AB. .
Aut AC & AB.
Aut AC < AB.

Si Adverfarius ponat AC .
+s.1  AB, erit 2angulus B C. quod
- cft contra hypothefin,

- Si
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Si verodicat eflc AC > AB.
erit v angilus B 5 C : quod ®% 1
iterum eft contrahypothefin,

- Ergo fequitur latus AC efle <
AB. . .

Eodem modo demonttratur
. AC efle < BC.

Ergo abfolute latus AC eft
maximum:. Q.E.D.

- K3 ’-Pro_-



78  Eucrip1s
- ‘ ProrosiTra XX.,
eor. * Trianguls AB( duo latera fcil.
¥ edB. AC. aut alo quocunque
‘modo fimul ﬂmp ta reliquo "B

/tmt r)m]om.

PRAPARATIO.

: 1, Latus AC produéatur in D ut fit
5. AD 3) AB.
2. Ducatur DB.

DEMONSTRATIO.

In Triangulo DAB. latus AD by
AB per conftrult.

Ergoangulus ABD O D.

_Atquiangulus CBD < ABD,

Ergo angulus CBD etiam < D.

- ' Adeo-
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Adeoque latus DC hoc eft duo fa-
tera BA 1 AC, funt 2 majora tertio
latere BC, . Q. E. D.

SCHOLIUM . |

Propofitionis hujus veritas immedidte
fluit ex Archimedza linez Re@2 defini-
tione; Ad oculum enim patet viam per
quam lineafra®a BAC a B-ad C duca
eft diverfam effe, a via linee BC, quz
{tatuitur re&a. ‘

ErgolineareCta BC eft omnium mi.
nima, quz a B ad C poteft duci.

Adeoque etiam lineareta BC erit >
linea fra&a BAC, . ,

Q. E, D.

Fro-

2191

~



" “Theor,
14

" BAE.

az0.L

bAx. 4

€20.L

8o . Eucripis

Pro posiTio XXI.

Siaterminis wnius lateris BC
imra triangulum Jungantur due
refie BD, ("D :he lateribus trs-
anguls BA. AC minores quidem
erunt 5 magrem vero angulum -
‘BDC. continchunt.

A
E

»B o]
‘DEMONSTRATIO.

. Pars L )
Produ®a BD in E. erit intriangulo

BA .1 AE < BE.
A( T 2¢ » BC,

BA -}- AC < BE_LEC.
Deinde in Triangulo DEC.

DE .1 EC < DC. ©
.AED—E 2 BD. °

BE

*
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- BE -}~ EC <BP.DC. ad v
Atqui fup_r‘a— BA ~}~ AC < BE

. H-EC
Ergo BA + AC multo < BD

- DC.

‘ P ARS lI ~ N
Externus angulus ‘BDC < D'EC

_interno, - < 16. l"
Atqul angulus DEC < Ainterno.f fi61.

Ergo angulus BDCmulto <A,
QE D.

I



-

82 - Eucripis
Alia':D-aMonsrxAi'!"o. )

PARS 1. Ducre&am ADO.
Iatriang. ADC ang. R 4 Q. - N
Miwmiang. ADB ang. D < P& .

~ Ergo per 19. L.
Latus AC <« DC. ) A
Latys BA < BD.

Aot —

Latera BA —~ AB <BD——-DC.

(mod;utcm angulusR fit < Qficpatet. Pro<

ducatar AO in E, ut_fiart CE 0 CA, Triang.

ac L ACE eft ifofcekes. Ergoang.-Q JD E 4 Atquiexy

s ternus R <interno E S ErgoR < Q. Similiter
b L probatur efle D«P.

PARS K
Ang. S <

A{Anga'r <Q ¢

‘a.

6. LY .
o dA .
Ergo
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Ergo S =~ T <P—-Q.
" Hoc BDC - <« BAC,

Vel aliter boc modo, -
Pars L .

Per Archimedzam re&z lmea’ dcﬁm— :
tionem linea BOC eft omniam brevifli-
ma, quzaB ducipoflont ad C. Ergofi -
- aBad C peraliamviam ducatur linea five
incurvata five Frzi&a', ufB'AC »vel BDC.
neceflarioilla viaerit major. Patet autem
ad oculum quo pun&um fra&tionis ma-
gis a linea BEC recedat , ‘€0 viam per
quam iftalinea proceaet effcetiam Iongxo-
rem, adeoque etiam lineam effe majoresm.

Atqui punctum fraltionis A magisa li- -
nea BOC recedit quam D, Ergo linea
BAC erit major lineaBDC,

ParsIL

Per propoﬁt 3z. 1. (qu:: ab hac non
depéndcr ' -

Omnesanguh triarg. DBC oy
emnibus ang. trian. ABC. S -
Atquiang, DBC +DCB >[
ang. ABC_.L. ACB.

~Remancbit angulus BDC <:BAC.
L 3 ’ ‘ PRO-

=




84 Evucripis

_~Pkoi§osirlo XXII.

en.s. EX datis tribus rectis 4. B. .
C. quarum, dme quelibet tertia
 funt majores , Trmngulum con-
ﬂtmere '

-~ B =

b 4
D FiI Ke =H

CONSTRUCTIO. -

1. In infinita linea DH,
lineisdatis A. B. C. {fume -
quales DF.FG. GH.

2. Centro F & radio FD
defcribe CirculumDI, & cen-
tro Gradio GH circulum HI.

3- Ex pun&o interfectio-

nis, ducantur reGz IF. 1G.
. Dico
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Dico FIG efle triangulum
quafitum.

‘DeMoNsTRATIO.

FI » *DF A\ Per con- Defas.

FG » . B. _ [Rru&io.
GI » *GH 0 C/nem. b Defsg;

o : Q_ E. F
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 PROPOSITIO XXIII.

" Ad date vefle AB punilum
C angulo reftilineo DEF £qua-
lem GCB e/ﬁcere

~ Probl g.

. In re&is EH. EI fume

duo pun@a D. F. illaque jua-
ge reta linea DF.
- enmr 2, Tom *fiacad pun@um
~ C triangulum GCB ,y habens.
latera zqualia lateribus-trian-
guli EDF.

Dico angulum GCBel-
fe zqualemiph DEF. o
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 DEMONSTRATIO:

. Iotriangulis GCB. DEF.

“LawsGC » DE\. Per con-
- Latus CB p EF)ﬁr £io-
LatusBG 0 FD/nem.

Ergo angulus GCBJD DEF, b3.%
- QE F.-

N

\
R .
7
i
Y
RN ‘
LN
AN K
“\ .v‘J'
-
v ’." ¥ ‘
J - .
Ll

LT T Prow
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~ProrosiTIO. IXXIV.

gheorsss S5 duo t;'iangula BAC. BAD -
duo latera BA. A(] duobus BA
- AD equaba habuerint. alterum
alters unum verotriangulumba-
beat- angulum iftis latersbus con-
tentum BAC majorem . altero
“BAD ; habebit quoque bafin

B( mdjorem baft ‘BD,

PR ZPARATIO.

:l Ccnt:o A pcr C dcfcribe
cir-
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circulum, is tranfibit per D, cum

- AC. AD ponuntur :zquales Ec
BC cadit fupra D.

. Ducaturreta DC

-

: DEMO-N'STRATIO. o

In Triangalo ADC.latus AD

' })omtur zquale AC. ergo angu-
us S v Q.

Atqui S < 'O.

Ergo Q < O.

-

- Adeoque T mulco < O.

Quare cum in trlangulo BCD

ulus T fic < O erit latus feu
%s BC major *bafi BD, - _
. Q.E.D. '

M ~ Pro-
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o PRO-PQSITIO.)xxv.
Ther  Si dug triangula ABC. DEF
" duo latera AB. AC duobus late-
. #ibus DE. DF equalia habue-
‘ymt alteram alteri; wunum vero
triangulum babeat bafin BC ma-
jorem aleera EF : habebit quoque

angulum A majorem D,
| o
| . B Y ¢ EB »
'~ DEMONSTRATIO.

Siangulus A non fic < D.
Ericvel A © D. ,

| vel A > D.
el 4 Si
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Si fit A ®»D, eric bafis
* BC © EF. contra hypothe-.a4
fin. RN
~ Sivero A= D erit "ba-bu1
fis BC > EF. 1tcrum contra
hyp.

Adeoque fequxtur cﬂ'e angu-

Ium.A <D. -
| Q-.EHD-

M2 Proi -



Theor.
17-

1

;

141

bAx I

€ AL 9., fum » quod cft cablgrdum.

92 . Eucripis -
PROPOSITIO XXVI
'Si duo triangula dues angulos duobus an-

“gulis equaleshabueriut o altevum alteri y &

unuim lasas uni lateri equale , five quod ad-

«jacet aqualibus angalis, [ive quod ani egua-

Lium angulorum [ubtenditur 5 1lla & reliqua
Ratera veliquis lateribus aqualia babebunt
alterum alieriy € reliquum angulum reli-
qua'angulo.

* 5 ¢ E G¥
DEMONSTRATIO,
In Triangulis ABC, DEF fintanguli B.E. ut
C, F,zquales. ’

Sitque primo BC J0 EF, {¢: latera adjacentia.
siDEnounfit 0 ipfi AB; fit DE <« AB, &

_ abicindatur EG YO A B, & ducatur GF.

Tum eritin TriangulisGEF, ABC.
Latus GE 30 AB perconltru&ionem.
Angulus E J0 B \ Per propofi.
Latus EF 30 BC iionem.

Ergoa angulusGFE J0 ACB,
Atquiangulus DFE 30 ACB per propofitionem.

Ergo bangulus GFE 2 DFE, pars & to-
Ergo



Liser Primus. o3
Ergo non poteft efflc DE' < AB,
Et codeth modo probatur DE non pofle effe
minuslatere AB: © ° '
Ergo DE J0 AB, adeoque triangula ABC,
DEF fe habent juxta 4« Et omniare iqu\a funt |
sequalia, o Co

Sit deinde AB 30 DE, fcilicet litera oppofita,
: ‘Sinon fit EF 30 BC, fit EF < BC, &
abfcindatur EG 30 BC, ducaturque DG.

Tum eritin triangulis ABC, DEG.

Latus AB O DE) per propofitionem.
Angulus B O E - o
Latus BC J0 EG per conftrué&:

2

. Ergo d Angulus ACB D DGE, .
Atqui au}gulu‘s ACB 20 DFE per propofi- d4l
tionem. : -

. L
Ergo adgulus DGE J0 DFE, quod eftabfur-

dum, cumDGEfitexternus,-§ui-interpo DFE
majoreft.- e ex6.%,

Ergononpoteftefe EF < BC.

Eodem nlodo probabitur non pofie effe
EF > BC. ‘ alt

Unde fequitur effe EF JD BC: Adeoque in
tringulis ABC, DEF omniaper 4 efle zqqu,alia.

\ - . e



o4  EuwcrLiprs.

| ProrosiTio XXVIL
o, i i1 duas reclas. 4B; CD
 re€ta EF incidens angulos alter-

s P. R aquales faciat ; re-
Eia erunt inter [e paml[elx

- oG B
A
\ >r
"
| ﬁ\n

' DEMCA)N.STRAN'II“IO

Sinon ﬁnt parallclx , coin-
: ' dent



Lirer PriMus. o5

cident putain I, & fiet trian- ,
gulum GIH. - ! \
Tum crltangulus externus . -
P <Ri interno. , Tl |
' Atqul per propor angulus
PR
Qge duo ﬁmul vera effe |
abfurdum eft. Ergo linez ‘
non concurrent; adeoquc fum: | :
parallelz.

o

Plo-:



96“ - "EucLiprs ¢
‘Prorositio XXVIII.

rheet. Si in duas. retas AB. (‘D
19 refla EF incidens faciat exter-
num angulum 0 ¢qualﬂm interno -

€5 ad cafdem partes oppofito @ :

Aut fi faciat dwos iiternos ¢

ad eafdem partes P. Q. fimul
equales dwobus retis : parallele
erunt inter f¢ refie AB. CD.

E
A\G
"\
"\
O— .
1

DE-
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DEMOQONSTRATIO.

"PARS L

, Angulus T 0.2 . ‘ arxg:J.
* Atqui Q 0 O per propofitionem, .

Ergo TOQFY b Ax. 1.
Adeoque linez AB. CD, funt pa-
rallelz, © o c2y. L
PARS IL
Anguli O—|-P 0 2 Re@is.d  dn.1

' Alqui Q- P 20 2 Recis per Prop.

Ergoeo...r.l’x) Q —-P. demto ¢pp1

utrinque P.
# H

. 0 Q,

Ergo per partem primam hujus Imea
AB. CD funt parallele.”

QE D.

N Pro-



‘Theor.

20, ¢

o8 = EucrLiprs. .

Pnoposf’ﬂ o XXIX.
Si in reflas pamllelas AB\

| (D refta EF incidar.

. Alreyn: 4ngulz T QQ -

ter ﬁ erunt equales.

2. Externus G erit aqualis
interno t§ ad eafdem partes ope

pofito R.

3. Duo interni & ad eaf-
dem partes T. R. fimul ernnt

equalis duobus veltis.

N\E

H\»D
\F

;o De.
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. DEMONSTRATIO.
. Pars L~

Si angulus Tnonfit© Q,
erit vel ‘major vel minor.

Ponatur T < Q.\. .
P P )A

Erit*TAP <Q.-+P,  ms
Atqui T--P ® "2Reis.  bu1

Er oQ—-—f'P > 2 Re&:s
adeoque linex AB. CD non,
funt * parallelz: quod eft con- AL o
" tra hypothcﬁn -

v

N2 - Pein-

/
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Deinde ponatur T > 9.
feud <T. > '
kK. R.

|  9+R <T-R.
L Atqui 9 -+-R 0 2 Redtis. ¢
Ergo T+ R > 2Rectis |

adeoque dux linez *AB CD
: ' non

‘e Ax, 11,



LIB.'E&"PL(.I_Mus. 101,
non funtparallelz : quod ite- _
rum eftcontra Hypothefin.

Ergo eftangulus T 9.
Quod €, D,

PARS N

G'_‘\'—Twz'RC&iS. }F . -
R0 Redlis. 31

. S' Ergo‘ G +Tm _R—-]—;;Q:x BALL :
' Atqul*" TX) % h per par-

tem L

Ergo G oR. L im
PARS Il .
G-+T»2Re&is. © *u%

_.' Athi G 0 R‘. l, 1Per par-

tem 2,
&

ErgoR-+To 2 Redis. ’
e .D.E.
N ‘3‘.2 Pro-




Theor.

2r.

102 Eucriprs

‘ProrostiTio. XXX.

Si due reffe AB. CD.

jz’ézt

parallele ad eandem EF ; ille
erunt quoque inter [e parallele.

/

E ] .oI\p

K\

O oW

DEMONSTRATIOA

Ducatur_per tres datas re-

-~

énslinea GK.

An.




L& .‘.
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Angulus O 2 P. * propter sa.1. -
. parallelas AB. EF. o

# Angulus @ O P, *propter
" parallelas CD.EF. -~

e —

‘ Ergo an;r'. 0 IO’Qa]temi, |
Adeoque ATS. CD funt®inter ***
fe parallele, |

. Fro-
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PROPOSITIO. XXXI.

r:ob;,xo épﬂ' datum ptmﬂum g dﬂ-
cere lineam AB, que date CD
- fit paml/ela

AEXO.'B,
\

C H D
' ' \n'
CONSTRUCTIO.

1. Ex punéto G ad datam
CD ducrectam GH{ub quo-
libet angulo GHC.
2. Ad linez GH pun&tum
#3 1 G fac *angulum HGBzqua-
lem angulo GHC..

‘Dico



LreerR PRiMus aof

Dico BG. productam, ¢éffe
i pG ¢D parallclam.

DEMONSTRATIO

. Anguli alterni. GH{ HGB
funt xquales per coanftruétio-
dem. Ergo "lmca: 4B.. CD bay. L

{unt para.llclae. S

O ~ Proa
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- ProrosiTio XXXII.

quoess, L riangali ‘ABC wno latere
B( produﬂa in E.

1. Sxternus angulus S duo-
bus internis ¢ qppof t1s oA 0- B.
aqmlu eff.
S Trmugult, tres lngull A
B 0. fimul fumpti duobus res
blis equales funt. |

A D
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"DEMONSTRATIO. .
Pars 1., -

Du&a re& CD parallela latcn BA;
erit.

AngulusP 0,4, alterno; propter 2 %9- r
. incidentem AC

: 'An ulus Q 0 bB. interno; proptcr bag Lk
mcxdentem BE, -

Ergo anguh P ._l-. Q hoc cﬂ: totaiis
$ 0 A--B Q. E. D.
~ Pars 3,
-Dioanguli O}~ S0 2 Reis, ¢ . ¢ 13
_ AtquiS 0 A—{~B. perpartemI.

ErgotresanguliA-B 1.0
a2 Reds.

COROLLAKIUM I ¢

Omnes anguli unius triauguli fant
zquales tribus angulis cujufcunque ‘altes .
. rius trianguli (imul fumtis; Et quando’ -
duo funt zquales ducbys erit & tertius
aqualis tertio,

: O: De-



" t08 - Eucripis. -
CORGLLARIUM'IL
In triangulo Ifofcele re-
‘&angulo anguli ad bafin funt
., femirecti. Et quadrati dia-
meter illius angulos bifariam
i fecat, - -

~ COROLLARIUM IIL
- _An[%ulus' trianguli 2quila-
“teri eft una tertia duorum re-

orum, vel duztertiz unius

recti. ,

-~ SCHOLIUM

Omnis figura ‘reilinea

dividitur in tor triangula, .
o _gqot habet latera , demptis
, duobus, & anguli triangulo-

rum cenftituune angulos fi-

gurx. '

\

- —

N ' DE-
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DEMONSTRATIO.
o fD e ’

Iotra quodlibet polygonum ex: gr:
pentagonum ABCDE , fumatar ali=
quod pun@Gum F, ex quo ad fingulos
angulos ducantur reGtz ; & obtinebun-
tur tot trign%ula quot figurahabet late«
ra, adeoquehic quinquetriangula;

Cum autem unumquodque triangulum
contineat duos angulos rectos (per 32.1.)
quinquetriangulacontinebunt 10 angulos
reCos; aquibus fi demantur angulire&i
quatuorcirca F pofiti (15. L) qui ad figu-
ram non pertinent, remanebunt pro an-
gulisfigurz 6angulire®i,

Cum jam duo anguli re&i continean>
turinunotriahgulo, 4 eruntin ducbus &
éintribustriaugulis, " T Uns



116 - Eucriprs.: .’

‘Unde jam concludimus pentagonum
dividi poffe it tria triangula: hoceft in
tot triangula , quot figura habet latera
demptis duobus. .~ _

Quz demoniftratio mmjverfulis eft pro
omnibus pefygonis ; & Tabe¢llz fequen-
tis eft fundamentum, -

Latera: 3014 [s516] 7
Triangei "|r {231 41 5
,Angulire&i/ 2 |4 | 6' 8 10
Latera - [ 8[ 9| o] 1 |13
Tranguli | 6] 7] 8] 919
Angulire®ti 12 (14 }16 [18 ] 20

~ Cujos hic _eﬁ Senfus, Figu\r‘a Ex: Gr
* 6 laterum, dividi poteftin 4 triangula;
& illius anguli omnes vadent § reGtos.

Pn.o-




Lrnsm"l’nu(fs

ii Pxoposind XXXIII

Rette AC. BD que quales & Then.
& paraliclss AB.CD adeafdems par- >~
t tes mn/angunt,zllx & ipfe ¢gu4/e:
/lmt é' pprqlle . .

- ~.

S
{ + ’
C - D
 DEMONSTRATIO.

'Du@a Diametro AD, in Tri-
angulis BAD. ADC.

Latus AB 0 CD per propo-
ficionem.
Angulus a0 0 T propter, ,, .
. , Pa~



112 SEucrinis: ;

parallelas AB. CD.
Latus. AD 0 AD¢ g -

AN
o L

Ergo pcr 4\ omma fnnthua-
llaa OHI, .

Latusl AC :0 BDn*d :

Angulus Q_ > S, adeoque
b3 LPAC &BDparallclz. e

: s
! e
| P
i .
§ e
i |
v 7
b [
. ——
i
-
1, .
v e Ay
- -
e RN
- [ T~ . T oa
[PIRES. ‘ : {.“ \ o
U
~ . pee — \ -
=B "o i a
4 * Proe
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ProrosiTio XXXIV.

Theot.
g 0 L Paralle. ™
7 “logrammi ,
' , ABCD
oppofitala-
) N terad> ane
| £\ guli 2qua-
C "D lia fant;
| iplumguea
7Jmmetro [ecatur bifariam. -

DEMONSTRATIO.

In Triangulis B AD. ADC.
Angulus 2 O 0 T propter parallelas a2.L
AB. CD. |
Angulus 2 S 0 Q_propter parallclas
AC. BD.
Latus AD O AD.

Ergo per 26, omniafunt ‘zqualia ; fc:
. Latus AB 0 CD.
Latus BD 0 AC.
Angalus B 0 C. .
Adeoque per 4. Triangula BAD ,
ADC inter fe funt xqualxa
"PRro-

-~
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Prorositi0. XXXV.

Theor. Parallelogramma <AD. FD.

T fuper eadems bafi CD & inter

- eafdem parall-las AB.CD conﬂ:-
tuta funt ¢7u4114

A _E B AFES®

/Y

{
L D

 DEMONSTRATIO.

Txes hic occurrunt cafus, qui
totxdcm figuris exhibentur.

Ad Figuram I

Latus AE © CD>
Latus EB 2 CD 3 I
4 Ergo
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Ergo AE 20 EB. - aany !
‘Confiderentur jam duo trian-
gulaEAC. BED, 1n quibus -

Latcus EABE.
Angulus A0 BED  propter
. parallelas AC.ED.

.Latus ACOED per3y. L

Triang. BED)Adde. bt

Triang. ECD  ECD

Parallelogr. _EACD = Paraﬂ
BECD. '
Ad Figuram.ll;
Latus AE » CD.
Latus FB o CD. 3+

Ergo AE » FB. S
: FE FE>
~ AF ® EB.

Quarejamin Trxanguhs FAC.
BED : ‘
P2 . La- -

" FrgoTriang. *"EAC (r>

I

—
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Latus FA©BE,

Angulus AJOBED propter
- parallelas AC. ED.
‘Latus  AC2ED. per 34.- I

¢¢L  Ergo Triang. ‘FAC:DBED)A
* Trap. EFCD. » EFCD

Parallelog. ‘AD 0 Parall. FD.

'Ad Figuram 1IL

Latus AE o CD.
Litus FB o CD)

Ergo AE » FB),

4 L

EF. EF.A
AF »  EB.
Quare 1terum in, triangulis

~ FAC. BED.

- Latus FA » BE
Anguluss A 0 BED. . ob |
- parallelas AC.ED. :
Latus AC 0 ED, per34.1.

Ergo
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Ergo "Tnano FAC coTn dal
. ang. BED:! S
~ Trang. FEG 0 Tri.
ang. FEG.

. Trapezmm EACG 0 Tra. \
pezio BEGD.
Triapg » GCD. GCT}

Parallclogr AD » Parallel. ED.
- Q. E. D.

[

Pros
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PROPOS 1Tti1o XXXVIL.

Thor Parallelogramma AE. HD fu-
per equalibus bafibus CE. FD , &
inter eafdem parallelas AB. CD

conflituta, inter [e funt gqualia.

r'-l

DEMONSTRATIO..

Ducantur rez CH. EB, quz erunt
e 33.1. azquales & parcllelz, Hoc facto erit.
\

Parallelogr.'AE 0 Parall EH.
Atqui Panall. HD 2 eidexr};g.l.
Parall: EH:

e

bacL  Ergo bParall. AE 20 Parall. HD.
. ° QE D

Pro.



.+ L1 BER Pkngs. 1y

ProrosiTio XXXVII. .

Triangula ACD. FCD fuper Toeor.
eadem bafi CD & inter eafdem ™™
v parallelas AB. CD. conflstuta 5

Jauns inter fe zqualia.
% » 0w
[ o] D
 DEMONSTRATIO, . ‘
Dudis DE sparallelaipi CA: ut .,
DB parallela CF, erir. bs. L
Parallelogr. » EC 20 Parall.glogr. BC. '~

Atqui Parall. EC femiffiseft
. Triangulum ACD., : i
Et Parallelogr. BC femiffis eft 3 44
triangulum FCD. [

- - - P
Ergo ctriang. ACD 0 triang. FCD, c Az~
Q.E.D. ‘
v h - 'PRO-
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PROPOSITIO XXXVIIL

'&:cor' Trmngula eA[E HFD fu-
- per xqualxbm bafibus CE. FD.
€5 inter eafdem parallelas eA’B.
CD conflituta , snter. fe f[unt
equalsa. | ‘

A G ¥

INEN

C E ¥ D

DEMONSTRATIO.

— Ducatur 2EG parallela

ipi AC & DB iph FH.

b2 Tum b Parall, CG © Pa-
- rall. EB.

At-




.~ LiserR PRimus 3ag

- Atqui dimidium CG

eft Triang. ACE.
_ Et dimdium FB c&/34 I
Triang. HED. '

Ergo c tnang ACE eur
trzano HED.



-122 - ~Egcripis’
PROPOSITIO XXXIX

Theot. tSi trmnglla A’BC DB(

Y fint equalia , do* [uper eadem
bafi “BC ¢ ad eafdem partes
conflitata: illa erunt quogue in-
ter cafdem parallelas.  Hoc eft
AD erit parallela B[

DeMONSTRATIO.

Si Advérfarius hoc neget. Sit AE '
parallela ipfi BC : & produ&a BD in
E, ducatur re&a EC.

Cagpr.  Tum Triang. : ABC O EBC
: Atqui Triang. ABC 0 DBC per
propoimoncm.

¥ “FEr-
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Ergo Triang, " EBC 0 DBC, To-
tum & pars quod eft abfurdum. -

Et cadem demonfiratio obtinet in o-
wnibus lineis quz pofluat duci fupra
" AD.

Quare concludendum eft nullam li-
neam poffe duci fupra AD » qua fitip-
1i BC parallela.

uod fi adverfarius contgndat lmeam
AT efle parallelam BC, eadem demon-
{trationis forma ipfum ad abfurdum de-
ducimus; & probabimus nullam lineam

b,Ax. 1.

CAX Q.

- infra AD. pofle duci- quz xpﬁ BC fic .

parallela. .
Ergore&e hinc comludxmus ipfam li-
neam AD effe paralighmBC=
Q. E. D.

Qi . Pre-



124 . EucLipis
' Prorositio XL.

o™ Si.triangulé” AB( DEF fint
equalia , ¢ juper equalibus ba-
fibtus BC. EF, ¢S ad eafdem
partes canﬁztum Llaerunt quo-
que inter eafdem pamllelas AD.
BE. |

DE MONSTRATIO.

Si ADjuxta Adverfarium non fitpa.
~~rallela BF ; fit AG fupra AD du&a,
iph BF para]lcla & producta ED in G ’
ducatur GF, .

Tum. erit *triang, ABC 0 tnana

GEF.
. Atqui idem triang. ABC 0 triang:

DEF. pcr prop.

A Ta3dL
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Prgo dtriang. GEF. 0 DEE. To- baz1

tum & pars; quod eft cabfurdum. ‘cAro

Adeoque linea AG non eft parallela
BF : necullaquz fupra AD" pofiet duci.

Et eodem modo demonftratur nec
AH nec ullam aliam quz ivfra AD pof-
fit duci, efle parallelam ipfi BF,

Ergo concludimus iterum ipfam linéam

AD eile parallelamBE.- Q. E. D,

Q3 = Prei



Theor.
31

126. Bucriprs

P'Rbbosnt o XLI.

N r F. 8i parallelogram,

mum  AECD
communem  cum
triangulo FCD

 bafin CD habue-
rit, & in iifdem parallelis AF.
CD fuerit: parallelogrammuns e-

¢ D

" ris duplum trianguli.

a3 L

b 34. 1

DEMONSTRATIO.

Du&a AD erit triang, @ ACD 0 tri-
ang. FCD. - .

Atqm b parallelogr. AECD eft du-
plum triang. ACD.

Ergo ctiam parall. AECD eft duplum
triang, FCD.,

SCHOLIUM.

Imo etiam fi parallelogrammum
ABDC cum triangule EFG aqua-
les bafes CD. FG. habuerit & iaiifdem
fuerit parallelxs » parallelog, tnanguh
duplum erit,

De-

N
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DEMONSTRATIO.

A BK E-_

¥

" C DF G H
Duc’h FX parellelaGE, erit.
Parallclog AD 20 Parall. XG. 36.1. -
Atqui Parall. KG eft duplum Trian-
guli EFG. per 34. 1.
- Ergoetiam Parall. AD e)ufdemtnan-
guh duplum erit.
PrztcrcaﬁTnanguh EFH cum Par-
allelogr. AD inter ealdem. parallelas exi-

flentis, bafis FH fuerit dupla bafeos CD ’>

erit mangulum EFH 20 parallegr. AD.

DEMONSTRATIO

Triang. EFG D triang. EHG (38. 1)
-Ergototum triangulum EFH eft duplum

trianguli EFG : atqui modo demonftra- '

rum eft ¢fle parallegr. AD duplum ejuf-
dem trlangulx EFG: Ergo erit parall
. AD X tnang EFG. . Pno .
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128 /l!uc LIDIS
PROPOSITIO XLII -

. A ~ Dato triangsils
‘-"’; ABC equale paral-
lelogrammum Gc |
' conflruere,, habens |
“» 5 A augulum  equalem |
h angulo dato D,
CONSTRUCTIO.
1. -Divide 3bafin BC bifariamin E,

& ducre@am AE,
2. Duclineam AH parallelam BC.
3. ExEduc retam EG ut angulos

. GEC fit zqualis angulo dato D,

a 38 L A

b 4rL:

4. Age CH parallelam EG.
Dico GC effe parallclogrammum
quzﬁrum

DEMONSTRATIO.
Triang. AEB 0 triang. AEC.
Ergotriang. ABC eft duplum triang.

AEC
Atqui Panall. GC beﬁ duplum ejufdem
triang, AEC, :

Ergotriang. ABC 0 Panall. GC. c
Cum jam angulus GEC per conftr-
&ionem it 0 angulodatoD; patet fa-
&um effequod quaritar,
Pro
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‘ P ROPOSITIO XLIII

. Omnis paml[elogmmmt ACT Theon'
complemmta AG.GC. funt i mm' )
fe xqualm.

‘DeMoNsTRATIO,

riang. BAD  Tri
ang BCD. } I‘ )

(Trlang BEG -~ GHDJ3% ™
2 tri. BKG+GED/ '

" Remanet complem AG © :
‘eompl GC. QED.  ams

_R. - \ Pto‘
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Prorosi ti o XLIV.

A_G H _ X Ad datam
" P AN veitam Fda-
~ g to triangulo
ABC aquals
_ . . parallete-
- grammum
CM applicare habens anoulum aqualem an-
gulo dato D. :

Prob, I

CONS*TRUCTIO

'. 42.1 1. Conmtue,pa:allclogrammum CG
+ @quale triangulo MBC, & habens angu-

lum GEC X angulo D.
b3 L 2. ProduchCmK, ut CK fit0
datz F.
el 3. Age KI para]le]am ¢ CH, qua
: produ&z AHoccurratin 1.

Ex IpetC ducatur IC .. quz pre-
du&z GE: occurratin L.
~5 Ducatur LM ‘parallela BK, quz
producte IK oceurrat in M.
- 6. Denique producatur HC in N.

cho CM efle parzllelogrammum-
: *qulitum,

B De-
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DEMONSTRATIO.
Tmng ABC 0 complementoGC

per Conltr. '
Compl. (,M“SOexdem compl GC ags. L

i

Ergo triang. ABC ® 3) compl CLJ bar

- Anpgulum autem CN\( effle O annulo
dato D fic demonftratur. .
- Ang. CNM<0 hCh propter pa- €29-L
ra”elas CK. NM

 Ang. HCK 30 CGEC proptcr pa-
rallelas ‘Hc GE, =+

(JEL ao D.xper conﬁru-
&mncm L

-
-

Ergoang CN’VI 0 D d . ‘dAx,L'v
Cum jam denique latus CK fa&um

fit zqualelinex datz F, patet paralielo- |
grammum CM quafito {atxsfacere.

R 2 Pro-



132 Eucx.mu
PROPOSITIO XLV

Prob 13, ‘Dato reo’iz/mto AD aqualc
pamllelogmmmum ED confli '
tuere habens angulum wqualem
cmgu/o date F

~  CONSTRUCTIO.
- 1. Du&a CB dividatur
rectilineum in triangula.
agr) 2. Fiat < parallelogram-
mum El » triangulo BCD,
habcns angulum Ho datoF.
3 Su-
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3. Supra latus GI*fiat pa-s 4 v
rallelogrammum GD o tri-
angulo ABC, habens angu-

Ium GID o iph H.
- Dico qualito fausfaé’tum -
effe. . o
DEMbNSTRArlo. o
[Parallelogr. EI 0 \ '
- triang, BCD. P
Parallelogr. GD w/ percontt.
triang: ABC.
Ergo Parall. ED :oRe&xlmeo
_4 AD.

"QEE

. R3  Proi



134 Eucripis
prorosiTio. XLVL
mghre.,  Super data refia A'B quadra-
tum ABDC defcribere.

c__ - D

. A B

'CONSTRUCTIO.
1. Abextremitatibus A &
. ‘B erige duas perpendiculares
sux # AC-BD. quee fint aequalcs

' lpa AB.

2. Ducatur re&a CD.

Dico ABCD efle qua-
dratum qu. efitum.

DEMONSTRATIO.

Pro lateribus.
eAr L LatusAC20 BD, qmau-
) . f trlm’
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trumque eft peidem AB.
Latus AC eft parallelum ‘
'bBD, propter angulosrectos, **#* .
“A.B. . '

Ergo <AB & CD funt pa- <5t
rallele & zquales , adeoque
oimnia latera zqualia eidem
AB, inter e funt zqualia & *
parallela.. o

-+ Pro angulis. ]

In parallelogrammoADan~
guli A.B. funcrecti. Ergode~dser
tiam oppofiti D. C funt recti.
Etgo 4BDC cft qua‘dratum. :

o Q. E. D,

P

S PI'Q-:
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ProrosiTio XLVII,

theor 7 1% 0mnis triangulo veianguly
¥ BAC quadratum lateris BC,
 quodreito angulo opponitur | -
* quale et auobus fimul reliquo- |
rum late m BA. 4. qua- ‘
dratss. '

o ‘.DF.MO;NSTRA‘I’IOZ
"' Ex A du@a AL parallela late-

"\ ri' BE, lateris BC quadratum BD-
T ' dividit |
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dividit in duo parallelogramma -
BL.KD: = - - '

Si jam demonftratum fit Paral-
lelogr. KD efle 0 quadrato AI,
‘ut & parallelogr. BL effe 0 qua-
drato AF ., peralta res erit.. -

Pro Primo.

uterque reétus,

Dulis AD. Blang. BCD0 ACLI, quia
A<:ng.ACB. 0 ACB.

" Ang:ACDD BCL. '
Ergo intriangulis ACD.BCL
Latus AC 2 CI. V. quia {unt latera eo-

Latus CD 20 BC/rundem quadratorum,
Ang. ACD 0 BCL ... :

--Ergo 3 Triang, ACD triang. BCL, _ * L
¢ Atquai paraflelogr.KD ety ‘Quia fune -~
) doplumtriang. ACD. \iniifdemba» ¢4 1
o Et paraltelege, Alduplum/fibus & pa-
¥ triang, B (;I. rallelis. -
A s . Emgo’
e A '
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. . Ergo bparall; KD D parall. féu qua
bdxé} 8 drato AL

Pro Sccundo.

Dudis AE. CF. /Ang. CBE 2 ABF.
< quia uterque reGus.
Ang ABC. ABC.

Ang. ABE. 0 CBF.

Quarein triangulis ABE. CBF.

Latus AB 0 BF.\ Utpore Itera eorun-
Latus BE 1 CB./dém quadratorum,
Ang. ABE 0 CBF.

- d4.1 Ergo Tnang .ABE 40 Triang.
_ CBF.
‘¢ Awqui parallelogr BL eff{ Quia funt
_ e4rL duplumrrlang ABE. in iifdem
. Et parallelogr. AF duplum babibus &
mang CBF ) parallelis.

E rgo
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guadrate AF.,
Atqui antea parall KD 0 qua

Ergo parall. BL » parall. feu o fALG
3
drato- Al

Ergo Quadratum BD 30 duobus qua-
draus AF. AL
Q E. D, -

s,,'""'. Suc-
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succin@ior autem & clarior eft Clarif-
{imi Sturnii demondtratio, quam in fua
Mathefi enucleata, pag. 3o. hoc modo
proponit. - _

Fa&xs faciendis, qua appofita Flgura
monftrat,
T FDCG duplumeft Al
- ACD. I
" Atqui 0 AHIC etiam eft du >41
plum Ali ACD.

~ Ergo T FDCG 0 O AHIC.

Eodem modo. .

= FEBG duplum eft Ali AEB.
Atqm 0 ABLK etiam eft duplun>4t L

Al ACD.
Ergo
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Ergo 2 FEBG 0 0 ABLK)

Supra eI FDCG 20 0 AHIC/Adde.

* Eritque D EDCB 00 ABLK -
0 AHIC. Q. E D. . :

Nam quod latus BE occurrathtcrl LK
& latus BD continvato lateri IH fic pater,
fiquidem omnes anguh O, ut & Pmani-~
felto zquales funt, quiaubique O + P
conftituunt unum reCtum,

Adeoque Alum ABC revolutum circa
centrum B congtuet cum triangulo BLE;
revolutum autem circacentrum C, cone
gruet cum triangulo CID.

SCHOLIUMI

Pulchemmum hoe Pytllagoré inven-

tum infigne per totam. Mathefin eft

Theorema, & non paucautiliffima fup-
peditat Problemata, quorum. cam alia

apud Clavium & alios Autores abun- -

41

danti fatis copia videri poffint, nos tria

tantum afferemus.

S3 Pro- -
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~ 1. Duas lineas K & L, jungein an-

1

Eucripis

PrRoBLE MA L

F

.Datis
quodli.
bet lineis
KL M.
N. O.in-
venire
Quadra-
tum
quod o-
mnium
linearum
quadratis

- fimal

fumtis Gt
zquale.

Conftru&io & Demonftratio,

gu-
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guloreCto ABC, erit dutireti AC:
oACoous K, &L.

. 2. Fa&aCD o M perpendiculari ad
CA, erit o ADoous. K.L.M.

3. Ad AD fiat perpendicularis DE
0 N, eritque 0 4E o oris K. L.
M.N.

4. Iph AE fiat perpendicularis EF
0 O, eritquen 4F 20 auis. K. L. M.
N.O.

Quz omnia fequuntur ex hac prop.’
47. cum quatuor ifta triangula ABC.

ACD. A4DE. AEF. per conﬁruétxo. |
nem fint reCtangula.

- Pro-
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Eucripis

ProsBrLEMA ]L

Datis duabus lincis l;izqualxbus,

K. L. invenire quadratum,. quo

afe invicem quadraga ab xllls fatta
differunt.
CONSTRUCTIO.,
1. Facre&am DB duplam da-

tz majoris K.
2. Super illa defcribe Semicir-

" culum DEB.

3. Fiat ipfi DB perpendicula-

N ris BC 0 datz L.

.; lum, parallela BD.

4~ Ducatur CE ad Semicircus

5. Ex
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"5. Ex pun&o E demittatur
perpendicularisEF. - |

Tum dico o AF efle diffe.
rentiamOtoram K. & L. |

DEMONSTRATIO. -

Dulta -AE erit triangulum
AEF per conftrutionem re&an-
gulum; adeoque per 47. L.

o AE©0 o EF 4.0 4F
Atquin AE 0 oK)\ Per con-
EtnEFooL. - /fn&.

Ergo o K fuperat oL pero AF.
adeoque o AFeft differentiacto-
rum, K& L, o
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‘PROB'I:EMA. I

Cogmtls tnanguh reftane |
guh ABC duobus lateribus,
~ invenire tertinm, :

PRAXIS.

-BIL&": 'C

_Gint cognita duo latera
A‘B; B( 4. Quiatriangulum
- eft reGangulum : duo qua-

drata 4B & BC: feu 9& 16
addancur inunamf{ummam:
’ ' &
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& obtinebitar 25 pro duo-’
bus otis 4B. BC. hoc eft pro
oto A(: cujus radix ;dablc

lacus quxﬁtum AC.

_ Similiter coghita fint 1a~
terad(. § &BL4: tum aoro
A 25 {ublato cto BC, 16,
re(tabitpro oro 4B 9. cujus
radix exhibebit latus quacﬁ-
tum AB '

Tz Scho- -
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SCHOLIUM 1II-

o« B Do

, . X ot
O RNE MANIC &
L\ |/ +.

B C -jm

Si tnangulum re&angulum fit
ﬁmul Ifofceles, facillime propo-
fitionis veritas demonftrabitur
hunc in modum.

PREZPARATIO. -

1. Super lateribus AB. AC. fiant Ota
AF, AG.
2. Ducanturre&2 CD. DE, EB,
DicoBCDEeffe Ctuma BC, &
0 atis AF. AG.

DE.MONSTRA-TIO.
Pars 1.

Per 32 Lillufque Coroll, 2, tres angus
: ‘ R
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lx ad B fc. ABC ABE., EBF ut & tres
“ad Cfeil. ACB. ACD.DCG: : practerea
duo ad E fc: AEB. FEB, ut & ad D
duo ADC.GDC; funt femxre&n un-
de jam facile deducitur angulos AED.
ADE etiam effe {emirectos ¢ adeoque
quatuoranoulos quadnlaten BCDE efle
rc&os quare latera oppofita funt paralle-
: . BC.ED&EB.DC.

Atqm BC CD (6.1.) quia tmng
'BCD eftrectangulum in C'& habet duos
angulos fupra Bafin BD zquales unde
etiam BE 0 ED.

Ergo quatuor latera BC CD. DE.
EB funt zquaha adcoque BCDE gtum

lateris BC. .
"PARSIL

Sex tnangula K.L.M.N. O.P. ha.
bent fuas bafes inter fe zquales, (quia
“funt latera Oti) & duos angulos fupraba- o
fio, quiaomnes funt femire&i.

Ergoper26.1. triangula omma inter
fe funt zqualia. -
- Adeoque 4 triangula X. M, L. NJ)lm
4 triangulis. P. M. N. O,

Hoceft Otum. BCDE 20 mtis AF.,
AG. Q. E. D.

:I' 3 . . Cui
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- Cui dcmon(tranom aliam fic brc-
viter adjungimas.

Defcriptis quadratis’ 4F. AG.
, BE, produacantur latera FB. GC.
* qua neceflario debere cadere in £
& D facile probari poteft ., uct BE
CD fint Diametri, quz ipfum
quadratum & fingulos illiusangu-
los bifariam fecant. .
Undejam nullo negotio dedu.
citur lineas BX. CK. ‘DK . EK ef-
fe inter fc & lateribus 4B. A4C. -
' Zqua-
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zquales, :adeoque trianguli DBC
cumoto €1 inter eafdem paralle.
tas IB. G:B exiftentis, balis DC, -
dupla eft: Parallelogramml bafeos -
€G':ergo per Scholium pro. 41. L.

Triang DBC o0 oto 4G. :

Deinde trungulum ‘DEC Ro)
tmng ‘DBC. 341

Et Trang. DEC00to 4G,

" Ecotum T 4G aoutoAF

Ergo Triang, DEC voto sz

- Quare fcqmtur duo Tnanguh-
‘DBC.DEC (imul fumta, hoceft
otum BCDE efle wle quadratis
duobus AF .- AG {imul fumtis,

- Caterutm’'ex‘haceadem demon-
firationis: forma , fequens haud
melcgans deducimus '

Thmrema L =

In Triangulo Ifofcele retan.
gulo 4BC, .quadratum Hypore-
nufe BC quadruplum eft triangu-
ltcju(dem propofiti 4BC. D

e-
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"DEMONSTRATIO.,

- Ex fuperiori demonftratione
patet fingulos oti BE angulosbi-
fe&os effe,& lineas BK., CK: DR
E K lateribus AB. AC. xquales:
Undejam fequitur quatyor trian-
gula BKC.CKE. EXD. DKB,
& inter fe & triangulo BAC efle

zquiangula, & zquilatera:adeo-
que zqualia. R

Cum autem quatuor ifta_trian®

gula conftituant- otum. BCDE s

patet illud otum quadruplum ef~
fe Trianguli 4BC.  ~ Q.E.D:,

" Quz demontftratio "preceden-.
tis Theorematis, ¢um mihiocca-

fionem prabetet inquirendi, quo-
- modo otum hypotenufz trianguli
re&tanguliinzqualivm laterum fe
haberet ad ipfum Triangulum,
fequens fefe ftattm prodebat,”

" Theorema II. -

In quolibetcunque Triangulo,
} ' - Rc; .




-
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Re&éngulo-insequalium laterum, -
quadracum Hypotenufz triangu-

 lum propofitum quater fumtum

fuperat cro quod fit a differentia
reliquornm laterurh : - feu quod

idem eft ; otum Hypotenu-

fz eft le triangulo propofito
quater fumpto una cum gto diffe-
rentizreliquorum laterum.

Demonftrationem vide pagina
fequente. :
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DEMONSTRATIO

i H

¥ Supertrianguli re&anguli 4BC
lateribus conftruantur pta- AF.
AG. BE.

Deinde producantur latera FB
‘GC: tum ex angulis £ & P du-
cantur EK parallela FB, & DN
parallela GC: iftx linez ita fe in-

terfecabane, ut conftitvant qua-
tuor triangula BLC.CKE. END
‘ ‘DMB,
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DMB, & inillorum medio qua-
dratum KLMN.

Quibus conftruétis vcl levi.
ter in pracedentibus- exercita”
tus facile omnes angulos O, ut
& omies P inter {e aoles effe
perfpxcxet ,

“Unde fequitur per 26. L.
quinque ifta Triangula effe in,
ter {e- zqualja ; & habere la-
tera zqualia lateribus : fc. BM.
DN. EK. CL: ntetiam AC. CK
EN.DM.BL. '

Quare fi auferatur BLa BM :
DMaDN: ENabEK: &CK
a CL, remanebunt KL. LM.
MN. NX inter feles, quafunt
differentiz laterum 4B, AC..

Quia autgm iftz zquales line
ad angulos recos funt jan&z, ut -
facile ex 36. . patet, fequitur qua-
drilaterum KLMN efle quadra-
tum differentiz laterum 4B: AC.

Cum ergo quatuor triangula
BMD.DNE. EKC.CLB. cum

., V 2 “to
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oto KLMN conftituant totum-

\BCDE 5 quod ficab hypotenufa

BC : patebit abunde propofici

‘noftri Theorematis veritas, -
Vix autem poffum quin hic af-

feram plus quim elegantem Clu-,

riflimi Chriftophori Sturmii de-
_monftrationem prafentis prop.
47> qbam ex hac figura, alioac
diverfo a nobls ex fundamento,
conftruétd ,” nobis fuppeditat,
in calculo Alegebraico propofi-
" cum: quz tamen ab iis, qui vel
-.a limine Analyfin fpeciofam fa-
lutaverunt , intelligi poreft. -
“Illa autem ita fe haber. Trian-
guli Rettanguli 4BC, latus BC
feu hypotenufa dicatur 4 : AC
vocetur 4. AB ¢. Area Trian-
guli4BCent L bc. adeoque qua-

. tuor triangulafacient 2 4¢: Deinde
differentia laterum AB. AC erit
¢—b,ejulque orum co—26¢ - 66:
quod priori arez quatuor’ trian-
gulorum' additum facit ¢ 46,
: , que
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quz fumma eft Dlis ato 2sfalo
ab hypotenufa.

Cum autem ifta fumma exhi~ .
beat duo nta laterum AB. AC.
fequitur etiameduo illa ota efle .
lia oto BC. ,

- > Q@E, Do B
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EucLibprs

. Ceterum illuftris hujus pro-
pofittonis aliam a prxcedente ge-
neralem dcmonﬁratloncm hoc

_ modo damus.

Triangulum re¢tangulum da-

‘tum fit ABC; laterum-AB. AC.

- quadrata fint AD.AL: & lateris |

BC quadratum BH: Jam patet

- ad oculum quadratum BH a re-

zium AIHC. Si jam, produ&a

“liquis quadratis AD, AL, ancm- ‘

dere triangulum AFB. & trape~ |
DE

i
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DEin G, & du®a NR per F .
parallela BM & GX parallela
E A, demonttratar efle triangu. .
lum - X Y. '

' . S0 T,
Parallelogr. P 0 Q. |
Triangulum GFR 0 IHM.
Certi effe poterimus de pro.
pofitionisveritate, =~

'DEMONSTRATIO.

, Generaliter notandum facile
pofle ex przcedentibus demon-
fteari omanes angulos O ut &
- omnes R efft inter fe zquales,

Primum X » Y. -
Duo triangula X & Y habent.
.duog angulos O & R ut & latera -
BC. CH zqualia: Ergo (26.1.)
ipfa triangula funt zqualia.

. w

'Se-.
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.Secundum S 0 T.

Duo triangula § & T, habent
duosangulos O & R, & ut & la-
tera NF." GK zqualia : Ergo
(26.1.) ipfa triangula funt 2qua-
lia. Et latus BF » GI. quibus
" abzqualibus 3G, GH ablatss, re-
manet FG 0 IH.

Tertium P 0 Q.

Quia funt complementa paral-
lelogrammi DK, (43.L- '

Quartum Triang. GFR 2 IHM.

- Duo triangula GFR & IHM,

]

habent duosangulos O & R. ut
& latera FG. IH =qualia. Ergo |

- (26.1.)ipfatriangula funt inter fe
@qualia.
Ex quibus patet lateris BC

quadratum BH in fe compre--

hendere duorum reliquorum la-
terum AB. AC quadrata AD.
Al. Ergo quadratum BH etiam

pet

|
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~ per Axioma 13. duobus quadra.
tis AD. Al sequalccﬁ

Q. D. E.

Quod autem BG concurrat
cum DE in punfto G, & CH
cum ML in H, fupra demon.-
ﬁratum ci’c .
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Ala DEMONSTRATIO, ~

0
0"
e,
0,
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Trianguli reGanguli ABC, laterum
* quadratafiut AD. AK. BT. demonftran-
dun eft-hoc tertium BT efle Dle ducbus
reliquis,

Fiat AX 'AE, erit fuper AX fa-

Gum quadratum AF 20 AD. Produca- .

tor KHinGut it HG 0 XF Ducatur
AG. & per I decarur MIN parallela AH
& tandem agatur EG, Lritque HE pa-
rallelogramnum , cujus complementa
ElL IH funtzqualia: fi utrimque adda-
tur commune paraliclogrammum MX,

erit quadral:um AF hoc cft AD 1) pa-
ralleg. MH :

I:rao totum pardllelogr: MX efle &-

quale duobus quadratiss AD. AK,

Deinde fumatur CL O CM, & CR
2 CK. & petfedo parallel. LR (qued
erit 0 ipfi MK) producantur LO& TQ_
ut {ibi occurrant in P, tum ducatur Dia-
gonalis CS, qua produn‘h cadet in P.
(ut mox demonftrubitur.) ‘Hifce fa&isin
parallelogr. LT duo complementa LS.

ST erunt (43.1) interfe zqmalia: quis

bus i addatur commune paralielogr. BR,
erit parallelegr. LR (hoc eft duo (Lm.m-
taAD. AK) 0 quadrato BT, ]

- X 2 - Ul
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.
Ultima Demonflratio,

Intra lateris BC quadrstum BR , fit
OCH 2 lateris ACOro Y : Quo aCito
BR fublato remanebunt duo parallelo-
gramma BO, OK. feu fa&o parallelogr. «
OS 0 OK, remanebit toriim parallelo-
grammum BT, Quod’ fi demonftratur
effe O O X, peraGtares erit, .

Quare fumta BE 20 BA, conftruatur
Otum BG 0 Oto X, Tum produtis la-
teribus EG. ST, utconcurrzntin N ; ex
B per L. ducatur BLN 3 quz etiam cadct
inidem pun&um N.

Tum in parallelogrammo BN com-
plementa EL. LS erunt aqualia & fi ab
utraque parte addas commune BL, erit
parallelogr. BT (hoc eft BO -~ OK)
D Oto BGfen X,

Unde jam patet duo DtaX&Ye{Te
zqualiaOwo BR. - v

- Q._D.n."
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Quod attem Diameter BL prodir&a
cadat in punétum N, ubi latera EG »

ST produ@a concurrunt, fic probatur.

B

D

) )

g
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- Sitnon cadatin N, tum ;u\ta adver-
{arinm cadat.

Vel fupra NinX, u BX ft linea
tela.

VelinfraNin Y,ut BY ﬁtre&a. ‘

In X fupra N, .

Angu]us 0 Q&
Angulus O 20 P/ L

Eroo P 9 Q_extcrnus interno con-
tra 16, L.

Qua demon(‘nauo obtinet in ommbus '

Y

punctis fupra N fitis.

- In Y infra N.

Angulus O 0 Q.

.Angulus O T>Zz L

Ergo Q 0 T. Jterum externus in-
terno contra 16. 1.’

Eademque demonfiratio !ocum habet
in omnibus punctis infra N pofitis, .- . —-

-Ergo cum linea BL produ@tanon pof-
ﬁt caderefupranec etiam infra N neceffa-
xio cadet ini Pfum punctum N

Pro-
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Theor. .
o " 8i quadratum ab uno
Triangulilatere CB defcri-
ptum fit equale duobus yeli-
quorum laterum CA, AB
quadratis 2 angulus CAB
c Bquemreliquasfia latera con -
© panenty veQus erst,

DEMONSTXKATIO.

e .. Ex AipfiAB (3) cxcxteturpcrpendlculans AD

0 AC. & ducaturreéta DB. -
' N Tum in Triz ngulo DAB erit.

b4y. . Quadr.DA (hoceft: AC) ~—quadr. AB(b) 0

quadr. DB.
- Atqui quadr. AC —j~ quadr. AB etiam cft

D guadr.CB per Prop,

¢ Axl Ergo (c) quadr-DB J0 quadr: CB.
' a Adeoque litus DB Q0 lateri CB. o
Quarc in Triangulis ADB, ACB.
Latns AD 0 AC per conftructionem.
Larus DB 0 CB. -
Latus AB commune.

8L Ergo (d) etiam omues anguli funt; zqualcs
adeoque
Ang DAB X) CAB. -
-AtquiDABett reus. .
- Ergo CABetamretuserit. ©  Q.D.E.

Finis Lisr1 Primr, :
v . Fu-

PRopPOSITIO XLVIIi. |




EUCLIDIS

ELEMENTORUM
LIBER SECUNDUS.

YN primolibro inftituta trianga-
I lorum tum quoad angulos tum
quoad latera varia comparatione,
& parallelogrammum non una &
inter {e & cum ‘triangulis collatio-

‘ne, in hoc libro fecundo aggre-
ditur Euclides linearum ad libi-
num feftarum parallelogrammma
Re&tahgula & Quadrata; docen-
do quomodo fe habeant Parallelo- -
gramma.reétangula qua fiunt a
partibus alicujus linex tum inter
fe tum relata ad Quadrata totius
linez: ficut ex ipfis propofitioni-
bus porro manifeftum'evadet.

- Cum autem hujus libri propo-
fitiones; licet numero non adeo
multz , talesfint, ut{uadifficul-
tate tyronum progreffui haud exi-
guam fzpe injiciant moram, nos

3 Y olcum

-
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oleum & operam non perdidiffe
cxiftimabimus, fiillarom demon-
ftrationes ita ordinemus, utqui-
libet illas attento perlegens ftu-
dio, illifque primum lLibrum be-
ne perceptum rite applicans’,
maximam difficultatem penictus
difparere comperiat.

Czxtcrum ncoccurrentes igpo-
te voces demonfirationum ab-
rumpant curfum, hicut & in pri-
mo hibro factum eft; Definitio-
nes prezmittuntur términorum ad+
‘hibendorum tollentes dubiam fi~
guificationex.
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DEFINITIONES.
" ' I. -

Parallelograrnmum retangu.
lum ABCD contineri dicitur (16
duabus rect:s CA. AB, reitum
angulum A comprebenpdentibus.

A . B
Antea vidimus generationem alicojus
fuperficiei. qua in memoriam revocata
arallelogrammi reGtanguli formationemn
intelleGu reddet faciliorem. o
Re&zlinez AB perpendiculariterin-
filtat linea CA, que concipiatur ferri
{upralineam AB, utipfi{emper maneat
perpendicularis; cum iftalinea CA per-
venerit ad pun&tum= B : tum extremum
punéum C defcriptam relinquet lincam
CD zqulemipli AB 3 & cumn lineaBD
fir quafi eadem cum linea AC ex puncio
R Ya ©
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A delata in pun&um B, erit linea BD
etiam zqualisipfi AB, '

Undc patet ad inveniendam totam
quantitatemn feu aream alicujus paralle-
logrammi requiri tantum notam longitu-
dinerh duorum laterum angulum reGtum
‘continentium,

t

. Q D

A
:

[

R

TR

T s
A.J 2353 4. B

Q

o'N"'d

Quod ut adhuc clarius evadat , ficut -

& ar&@iffimam inter linearum in fe invi-
cem duCtum & numerorum multiplica-
tionem effe affinitatem, ponamus linean
CA divifameflein quatuor partes Zqua-
les CP. PX. XO, OA. fimiliter lineam

: , AB
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AB in quinque partes, quz prioribus

zquales (int. Si jam linea CA [uper AB
Jota pcrvcncritad locum 1 Q_pun&um
C. defcriptum exhibebit lineam CQ.
punéum P, lineam PR : X, lineam
XS, O, lizeam OT ; adeoque unico
ifto motu faGa erunt quatuor iftd minora
quadrata CR, PS. XT. O 1, quot nim,
linea CA partes habet : i enim ex plu-
ribus conftaret partibus , etiam plura
conftituta effent quadrata, .

Facile autem intelligimus illud idem
efle ac finumerus 4 ducatur feu multipli-
cetur per 1 feu unitatem. "

Similiter fi linea Q_1 (qua eadem jam
concipienda eft cum AC) fecundo motu
pervenerit ad punctum 2., eodem modo

quatuor ‘alia quadrata efficientur quz |

prioribusaddita {imul 8 dabunt : id quod

iterum idem eft, ac {i numerus 4 bis

multiplicetur per 1 feufemel per 2,

Nonaliter filinea AC perget maveri;
tertius motus quatuor alia prieribus adji~
ciet quadrata; quatuoralia quartus; do-
nec tandem quintus ultima quatuor ad-
jungendo quadrata totum parallelograme
mum reQangulum perficiat & compleat :
guz omnia quadrata fibi invicem addita »

Y 3 206X~

“e
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20 exhibébunt ; quodrurfus idem eftac i
numerus 4 quinquies per unitatem feu fe-
mel per 5 inuleiplicatus eflent; qua ope-
ratio {imiliter eundem Produc:t nume-
rum 20.

Czterum notandum eft in fequen-
tibus ad multiplicandum lineam AB
per lineam CD , feu ad ducendamli-
neam ABinlineam CD: veltandem ad
defignandum re¢tangulum comprehen-
fum' fub lateribus AB 'CD mefemper
{crlpturum’—" AB. CD
* Unde jam exiftimo manifeftam fatis
eflc rationem ob quam ad inveniendam
alicujus feu omnium parallelogrammo-
rum rectangulorum aream folummodo
duorum latcrum ‘re€tum angulum com-
prehendentium requiratur notitia.

Hinc porro apparet , quommodo cogm-
ta area parallelogrammi re&anguh ’
alterutro laterum alterum inveniri poﬂit
latus; dividendo {cilicet datamaream per
latns’ cognitum :'id quod in parallelo-
grammo ABCD clare patet, quod 20
quadrata continet; qui numerus {i divida-
tua per 4 {eu cognitum latus CA. acquire-
mus 5 pro latere AB. & viciffim fi 20 di-
vidatur per § fealatus notum AB, inve-

hietur 4 pro altero latere AC,
, No-
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N O T A

Prlmo Para”clogrammum dicitur re- ,
&angulum quod habet unum angulum
reGum. Nam fiunuseftreQus, 2 erunt a 29 &
& reliqui recti. ' 3¢ L

Secundo. Parallelogrammum- eft vel
oblongum vel quadrarumn,

Oblongium eft quod latera contigua
habst inzqualia, five quod continetur
fab duabus re&is inzqualibus; illud au-
tem nos in fequentlbus {emper expri-
memus hoc figno TZ; adeoque ex: gr:

3 AC, femper fignificabit parallelo-
grammum re&angulum AC,

Quadratum eft; quod fub duabusre-
Ctis zqualibus continetur : illud etiam
exprimemus tali figno O ut O CD,
fernper denotet CLuadratum CD.

Tertio, In fequentibus nomine re-
Ganguli Euclides femper intelligit pa-
rallelogrammum reGangulum,

Quarto, Geometrz omne parallelo.
grammum exprimunt, duas tantum no-
minando literas per diametrum oppofi-
tas: utad delignandum paralleloorjn
mum appoﬁtum adhibent literas AD. vel
BC,

II. Omnis
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IL ,

Omnis parallelogramms [patii
unum quodlibet eorum que circs
diametrum illius funt 5 parallelo-
grammorum , cum duobus comple- |

spentis , Gnomon vocatur. T
- A_F
G -
E o D f

Figura FGEH, compofita ex duo-

« bus complementis FG. EH &, quod cis-
cadiametrum elt parallelogrammo GE, |’
dicitur Gnoinon feu norma; adimitatio- )
nem illivs inftrumenti quo fabri utuntwrs |,
ad examinandum , -utrum ex; gr: duo pa-

v rietes, vel duo afferes ad angulum reCtum

conjundi fint nec ne.

’
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PRorosiTro L ’

c ¥ D Sifuerintdus re- Theor. 1.
v} 3¢G& 4B, qua-
rum altera [eitd fic -
inquotcungue partes
A B AE- EB altera ve-

reinfedtay evit re-
: Gungulum  [ubiilis
dudlus G ¢ AB comprehenfum aquale re-
Gangulis, que [ubinfeda G 5 & [ub(ingulis
fegmentis AE. EB continentur. S
. DEMONSTRATIO.
Ex punétis A & B erige duas perpendiculares
AC,BDzqualesdatz G : & junéta LD, ex E due
redam EF parallelam AC vel BD. Tum linex '
CA,FEinter (a) fe zqualeserunt Dlesdate G. 934 I
Jim T3 AF contineturiub CA, hoceft G &
fegmento AR, . :
t 2 ED continetur {ub FE hoc G et &
fegmento ED. .

G

" Duoautem rla AF, ED fimal fant (5) SOTa |, Ay 16.
K)g o ADTu_od contmetur fub data & tota Lo

Ergo patet veritas propofitionis.
Sub cafeuli formula breviter fic demonftratur
AB X0 AE —— EB}M :

¢ G G
()G ABD 15 G, AE —— . G, EB. ¢ ax 6.
G Q. D.E _
it QB- 10, Vel in Numeris.
- 7 100 7 ——3}
EG, 3, | 4. 4 4/M

G' 4: i 8 2. w4‘°‘
o a%z 7 ro.
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.. Provostrro 1.
wwos  Sireta AB (ela fit utenngue
inC&r D triareilangula [ub 164

AB, & [ingilis fegmentis AC.

CD. DB comprebenfa. wqualis
[ant quadrato quod fit a tota AB.

EC B __F

" AC D B

DeMoNsTRATIO.

Super AB fiat quadratum BE) |

ducantur CG. DH parallelz AE:

*3¢1 que funt zquales a AE. hoceft

AB. , '

T JECfitabEA hoceft AB&
parte AC. -

2GDfitabGC hoceft AB&

parteCD. . - - . HB
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{71 HB fit ex HD hoceft AB
& partc DB.

 Cum autem tria 3la EC. GD.
* HB fimul fumta conftituant otum
> EB, patet illa etiam. xpﬁ cfle z-

. quaha b . bAxwm.
- Sub calculo
ABx) AC-{-CD--DB.
AB AB AB AB.
oAB »-— AB. AC+DAB

CD.4.— AB.DB.
~ Velin numens
$it AB 10. AC 2. CD3. ErgoDBs;

M

1°3°7,;+3+5-)M

10 10 10 ) (o]

100 0 20~} 30—}~ §0 0 100.

*

7 3 Pro- .
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Prorositio 1L~

wheor.3.  Sitreita AB feila utcangue in
E, retangulum fub tota AB'&
partium alterutra AE compreben-

. fium , zquale eff ejufdem partis
" AE quadrato s una cum reitan-
gulo [ub partibus AE. EB compre-

henfo. o,
c - F D
i
ATTTE B
DEMONSTRATIO.

Ex A & Berige perpendicula-

res AC. BD ‘zquales fegmento

*3+L AE: tumjun&a CDducatur EF
parallela AC, quz ipfi AC etiam
aerttequaljs :

- CE

-
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N CE continetur fub CA hoc
eft AE & fegmento AE, al
A deoque CE eft quadratum
fa&umab AE. .
\j FB continetur fubFE hoc
AE & fegmento EB.

0 CE cum feu -~ S FBeft z-

-quale == CB, comprehenfo fub

CA hoceft fegmento AE & tota
linea AB. Q_E. D

- . Sub calculo.
ABDAELE
AE AE AE

[JAE. 4B.00AE + [JAE.
“EB.

Velin numens.
SitAB.10.- AE.6. ErgoEB,4.

M

/

10 0 6 - 4
6 ¢ .M

60 D 36 -] 244 D 6o,

73 Pro- -
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PrROPOSITI1O. IV.

Theot. 4. -

. !

Si recta linea AB utcungue [e- |
(ta fit m C.. Quadratum 1otis
AB erit #quale guadratis fegmen-
torum AC, CB, una cum bis fum-
to retangnlo [uj fegmemtis AC. - |
CB comprehenfo. "

« ) ' J
H —¢

A C B
| ~ DEMONSTRATIO. |
‘o461 Super ABfmt*0BD, &dufa |

diametro BD fumatur BK 20 BC.
. : © tum
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tum ducantur » CF.KH i;arallc.
lz lateribus BE. BA. :

Jam in triangulo DEB.
Angulus O 0 P. quiauterque
femmreftus, © <2 Cor

3
Atqui ang QxP. 4 dzg. I

bsnL

Ergo O Q. adeoque DF 0 FG ° 6%
Eodem modo probatur quod fje
- Ang. R 208. ac proinde latus
DH 0 GH.
Atqutin Daral!elogrammo GD
latera oppofita Di. HG ut & LyH,
FG funtxqualia f f34. L
Ergo omnia illius latera funt
inter fe zqualia.
Atqui tllorum unum HG v
AC. ¢ : g34.L

Ergo omnia funt azquaha fe-
gmento AC.” Adeoque cum o-
mnes anguli fint re&tt, parallelo-
grammum DFGH eft quadratum
factum abuno fegmento AC.

Eodcm modo facile dcm{?n-

- ra
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ftratur. parallelogrammum ‘CK
eflc quadratum altcnus fegmenti
CB. -

Deinde SFK continetur fub FG
- hoceft AC & fub GK haceftCB.
Denique = AG continetur {ub
. uno fegmento AC & {ub CG hoc
et CB.

Quz duo T la fi ad:duo reli-
quo ota addantur exhibebunto-
tum o quod fit abAB; adeoquc
ipfi zqualia erunt. Q E.

Per calculum hocmodo de- \
monftratur. -

AB AC-L.CB),, -
“AB AC - CB™"

ODAC-}+ 5 AC.CB,
' —~ = AC.CB_{-aCB.

DABTAC_2 5 AC, CB -
-a CBy -
Seu in numeris.

AB Xio. ~ AB1o

AC 0 6. AB 10 ¢

ErgoCB X0 4. - 100

4CB

-

-
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{ AC6 4 CB 6 AC

v ACS 4 CB 4 CB
. 36 16, 24

ot - 2

it 48
. ' 36

N 15°

- 100

COROLLARIUM L

Parallclogramma circa diame-
trum quadratifunt quadrata. -

v

Sire@a linea bifariam fecetur
quadratum totius linez quadrua
Plum eft quadrati a dimidia fadi.

Az ?-P&q-'

COROLLARIUM IL
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Prorosi tio V.

Sirefta lmea AB*feceiur in 2-
quatiainC, & non rgualiainD ;-
reffangulum AG [ub- mmqualxbut

. [egmentis AD. ‘DB compreben-

a46. L

bin I

fun-s una cum quadrato HF ab

miterinedia. [ectione CD, aquale
eft quadrato Cl, quod a dzm:dm ,
CB deferibitur. :

.

AN
N

A ¢ .D B

PRAPARATIO.

1. Super dimidia CB -fidt a quadra-.
tum CI, ducaturquedmmeter

2. Ex D ducatur DF lateri BI b parab
lela.

3. Sumta BK 0 BD, ducatur KL

b parallda AB s ut & AI. parallela

BK
De.
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D EMONSTRATIO,

= CG ¢ = GI. quiafuntcom- € 43-L
A< ’ plementa. . .

\ 001 DK O DK.
o Ko DL .
~ Arqui o CK0 9 AH." quia funt g 461,
~ In jifdem pnra”clis&xqualibus bafibus,

Ergco = AHXO = DL\
S TR oY e Vi
— AG 0 Gnomont GHBEG.
A(J HF O HF , qued fit-a CD.
4. IL
= AG J-OHF. 0 GCl. adimidia
CB. fatto. R
' In numeris. .
Sittota AB 10, ErgodimidiaAC,CB S -
ADS8. ErgoDB:. ECD. 3.

CB st AP3
CB 2>M‘ ' M}D%z
" E1CB =5 -z AD.DB. 16.
- Tum,
CD 3l
cp ;.M
. OCDg\, "
ZAD.DB 16>A

- os} ADB--—}-— acb zs,utanté.
CAaz Pro-
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PROPOSITIO VI
Si recta AB fit bifariam /eﬁa

Theor- 6 inCy eique recta quedam BD ad-

Jiciatur ; Erit reftangnlum fub
zoza compofitadD & adjetta BD |
contentum una cum quadrato’ di-
- midie CB, zqialequadrato ipfius
CD compofire ex dimidia é‘ad
]eﬁa.

. ¥ G B ;
X X 1

WA C. B D..
I;REPARATIO.

I, Super CD fiat O CE. k

2. Du&a DiametroFD, ex Baga-
tur BG parallela DE.

3. Sumpta DI 0 DB, ducatur ]L
parallelaDA, ut& AL parallela DI

De-
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DEMONSTRATIO.

- AKD CH quiain nfdem pa- a 36.1
rall els.

Atqui = HE 0 Y= CH, quia funt bapt,
complementa,

Ergo o AK 0 < HE,

- CI o CI >A. c A‘xo Xe
/: AT 2 d Gnomoni GHKDG.
A/ OKG a KG faQum a dimi- A
\ " dia CB. x2

o ALJ-O0KG 0 OCE quodﬁta CD

In numeris.
SitlineaAB1o. BD2  Ergotota -
AD. 12, Dimidia AB.fen AC,
fecsCBs5. ErgoCD 7. ~

AD 12.

AD sy

= AD. DB:4{A

ocCB. - 25/
DAI)\.pBTDCB451)45DCD.

Aa 3 Pxro-
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PROPOSITI"O VII.

Theor 7. Sf refia AB utcunque fecetur
 inCerunt quadratatotius AB ¢r
. utriusvis fegmenti CB, equalia
bis fumto reciangulo contento fub
tota AB & fcgmento diéto CB,

una cum quadrato alteriss /egmen-
ti AC. . — '

PREPARATIO.

ag6r L Super 2 AB fiat O AE. .
# 2, Sume BM-0 BC, & ducantur CL
binl MK b paraliclz latenbusBE BA. Erit-
c34.1. que LE O <CB, .
3. Swper LE fiat O EG.
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. DEMONSTRATIO.

Duo Ota AE, EF 20 dduobus —lis dAx.13.
. AM. MF com Cto K L.
" Atqui-z AM continetur fub AB&
* BMhocelt BC,
* Et = MF continetur fub MG (quz fa-
- cile probatur effe zqualis AB,cum fit ME
. D AC&EG 0 CB) & GF hocelt BC
;W& QKL fir aKH hoceft ACaltero ~ -
fegmento.

Ergo patet veritas propofitionis.

In numeris,

Sit ABr1o. OAB 100 5
AC 8, QCB 4/’

ErgoCB 2. OAB--0 CBlog.

. A'B 10!
,JM'
"..:ABBC 20
: 2
20ABBC. 40| 4
DAC .64 l
z-—-.ABBC—l—-DAC 104,
ut ante,

Pro- :
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ProprosiTio VIIL

Theor8. . §j refla linea AB fecetur ut.
cunque in C ; eique adficiatus
BD o BC; Reftangulum qua- -

ter comprebenfium 5 fub data AB

& alterutro fegmento CB, una
cum quadrato alterius [egmenti
AC, erit equalequadrato AF quod
Jit acompofita AD.

/ A cB D

: - K
L "
E TAr-E

PR EZPARATIO.
1. Supertota AD 2 fiat quadratum AF

#46. L, oumtis DK. KM zqualibus ipfi

BC. ducantur K1. ML parallelz DA ; ut
& BG, CH parallelz AE. ‘
3. Ducatur Diameter ED,

De:-

e
o .
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DEMONSTRATIO.

Fasile patet quatuor _laIC. IS. GS
GM efleinter fe 2zqualia, & flub 2qua- 236.&
libus lineis contenta. 4. L

Ec circa R conftituta funt quatuor Cra
quorum latera omnia funtipli BC aqua-
hia. b Ergo fiaddantur . b3 Cor.
Sl IC, 15 | GS | GM, 4 bujus.
o CR ! sRVRD I MR, (A -

Erunt Tla AR. LR. Gs L Rps
GK. omnia inter fe zqualia, & con-
tenta vel fub lineis AB.BC, vel fub li-
neis quz illis zquales funt.

Quibus fi addatur O LH fa@um ab
LS hoc eft altero fegmento AC. ‘Tota
ifta fumma feu quinque iftz figure ex-
@quabunt totum quadratum AF faGuma
compofita AD. Q. D. E. ’

Innumeris. -

Sit AB1o, ACS8. ErgoCB:.

AC1d AD 12
. CB 2>M' AD Iz)M
S AC.CBio\y OAD 144

: ' ut ante.

‘ 4
42 ACCBSo,
0o AC 64)A'
o 144. ‘
- Bb Pro-
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ProtosiTio 1X.

" 8 reita linea AB fecetur in
equalia in C, & non cqualia in

D; quadratainequalivm [egmen--

torum AD. DB. dupla funt qua-
dratorum AC.CD. gue a dimsdia

- AC & ab intermediaCD fiumt.

X
N CDB
PREPARATIO.

I. Ex C erigatur perpendicu-
laris CE 0 AC velCB, & jun-
gantur AE EB.

c é Ex D ducatur DF paralicla

3. Ex F agatur FG parallela |

AB: ut& denique FA.

De.

-
o - —————
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DemoNsTRATIO.

Triangulum ‘ACE eft reftan-
. gulum & Ifofceles, crgo angull :
- A & E funt femirefti; ut & in,g,
, triangulo ECB anguli E & B funt
. femirect1; adeoque totus angulus
EAB cft rectus.
Deinde in rtriangulo EGF,

G (0°ECB)eft retus: ang. E,  ;
femire&us: ergo F etiam femire-
&us: adeoque E G GF.c

Deniqueintriangulo FDB an- ¢
gulusD (0 ECB) retus eft. An-
gulus B femireCtus: ergo& F fe-

mireftus; adeoque latus FD »
‘DB.

Hife p'rmdeﬁior;ﬁratié. )

L In Tua ulo rc&an vlo
ACE. . ng B
- dpAExp AC -L- oCE. fcu d47
quia ACOCE.
DAE duplum oti AC.
. ~ Bba z.ln°
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2. In Triangulo reftangulo..
_EGF. - |
DEFJODEG’-—PDGF. feu .
~quia EG0 GF. o

o EF doplum oti GF hoc eft
CD |

Ergo duo ota 4. EF funt .
duplactorum 4C. CD. !

3. Atqui in triangulo retan.
gulo AEF.

i AE -1 0 EF » g AF.

- Ergon 4F etiam duplum oto-
rum AC.CD, ,

4 "Atqui. demque in triangu-
lore&tangulo ADF.

‘DAF 00 AD—[—meFhoc
. DB

 ErgoduoitaAD. DB funt du-
B plautorum AC.CD,

‘Q.E.D.

i

In
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In numeris.

Sit AB 10.  Ergo AC.CB.5.
AD7: ErgoDB3. .

Et CD 2.
DAD 44, = OAC 25\/ )
- GDB o/ €D 4

OaAD.DBs8. 0wAC.CD.igly
2

bis CtaAC. CD_38.

BE 3 Prs:
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Prorositio X.

theor. i reita AB felta fit bifariam

* in C, eique adjiciatur BO; Qua-

dratatotius compofite AO & ad-

. jecte BO erunt dupla quadratoram

ACCO, que adimidio AC fiunt,

. & a CB compofita ex dimidia&
adfela.

PREZPARATIO.

1. Ex C erigatur perpendicu-
laris CE 20 CAvel CB, jungan-
turque AE.EB. -

2. ExE ducatur EF0 CO.&
parallela AQ. '

z. Ex F ducatur per O r%ég
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FG quz produttz EB occurrat
in G.
- 4 Deniqueagatur AG.

DEMONSTRATIO.

Triangulum ACE eft re&tan.

" gulum & Ifofceles, ergoanguli A
& E funtafemirecti; ut& in tri-
+ angulo ECB anguliE & B femi-
recti funt, )
Deinde in triangnlo EFG an.
gulus F (0 oppsiito C)elt re-
&us : & angulus FEG fcmire-
&us, (quiaangulus BEC eft fe-
miretus; ) adeoque alter FGE

etiam eft femire&us: Ergo latus

GF o0 FExCO.
Denique in triangulo reftan-

gulo BOG angulusad G femire-,

az2 L

&useft: ergoetiam B femiretus;

adeoquelatus BO 0 OG.

Hif-
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Hifce premiffis.

1. In triangulo reSangulo
ACE.
b#L 5 AE® "DAC—T-DCE feu
. quiaAC0 CE. ‘
- oAEeftduplumoti AC. 1
2. In Trimcrulo retangulo
EFG. ;
obsEGO0EF 1-oFG, fau |
quia EF(0CO) » FG. :
o EG duplumoti 5F hoc CO.
Ergo duoota AE. EG funt
dupla otorum AC. CO.. ‘
3. Atqut in triangulo re&tan.
gulo AEG. !
ata AE. EG0 b0 AG. |
ErgooAGeft duplum gtorum
AC.CO.
. 4« Atqui denique in triangulo |
rect angulo AOG ‘
o AGo0AO-p OG.
Ergoduorta AO,0G (hocelt
OB) funt dupla otorum AC. |
. CO. QD.E.

Vel
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Velin numeris.
SitAB 0 10. ErgoAC. CB.s.
SitBO0"2. ErgoAO 12,
Et CO»7. -

QA0 14 OAC 25, .
0OG fﬁ,"' | DCO49’M

00 0A.0G148 Oa AC. CO 74}
/ : BsttaAc CO 148

Cc ' Puoe
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ProposiT1O0. Xl
v 1. Datdhn rellum AB ita fecare
- in G, ut rectangulum compreben-
< Sfum fubtotalinea AB & uno feg-
mentoruin BG fit xquale alterius
Jgmenti AG quadrate,” -

c . B

1 /Gr ~H |
S |
'L A F
CONSTRUCTIO, -

1. Ducatur AD perpcndxcuhns& z-
ths iri AB.
Dmfn AD bifariam In E,)unge EB
3 Sumater E+ O EB.
. Fac AG 20 AF. Et dico fa&um,
efle quod qua: tur,
DEMONSTRATIO.
Supra data '‘AB compleatur O AC,
ut & fupra AG O AH & Reéa HG
prodecaurinL, o)

!

a.
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{5 DF. FH (hoc eft FA)._,-.DEA
020EF. (hocelt OEB, - 162

Arqiia EB 20 Q AB fea 0 AC b47 L
-OEA.

-

~ ErgoZZDF, I:H»—-DEA:DDEA.
-.DAC

Et ablatoutrimque Tto EA,

CDF.FH ¢ DACS" .. _ cu;.
—DG '—ﬁDG/ _ :

0AG D TCG. .
- Arqui OAH fit afegmento AG& 3

. CG continetur CB hoc et AB& aItcro
"« fegmento BG, '

190 patet fa&um effeqnad quzrebatur. '

SCHOLIUM

In numerishac propoﬁﬂo “nullo falvi -
- poteft modo, cum radicis quadratz ex-
tra&io, qua hic requiricar non fewper
rationales numeros admxttat. . ‘

L)

Cc¢a - Pdo- -°
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PRoposrrlé, X}IQ

Theot, In triangulo .obtufangulo

o AB( quadratum lateris AC,
quod obiufo angulo opponitur,
[uperat reliquorum laterum AB.
B quadrata, bis fumpto re-
"Gangulo , quod continetur fub
Aatere ("B, ¢ fub ¥pfa BD
in direSlum ei addita ufque ad |
perpendicularem ab altero ac%

" 20 angulo A cadentem.

A

Dev
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DEMO'NSTRATIO

- DAC ® DAD+DDC et

i AtquxDDC*’J)DDB-{-D"“"
BC--2 {1 DBC.

?‘ Ergo o hifce in locumo DC

g pofitis.

s AC:DD AD-{-0DB-}-0 BC

| —DBC.

; Atquxrurfus Duorta AD. DB
' «D g AB.

" Ergohoc inillorum locum re.
pofito.

AC 00AB-+-0BC 4203
DBC, TREC A

.Cc 3 Scho- )
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SCHOLIUML

D
Hoc modo paulo aliter cadem propo-

fiio demonftraripoteft,
Ex B erigatur perpendicularis BE I)

" BA, & ducar EC,

"Hoc fa&o duo tnanguh ABC. EBC
habent duo latera AB.BC aqualiaipfis
. EB.BC: atveroangulum ABC < -
gulo EBC: Ergo per 24. 1. baflis AC
erit <EC. Adeoque 0 AC < o

. EC hoc eft Otis EB {, AB& BC,

Unde pacet nihil aliud requiri, qum |
ut inveniatur! difbrentia Otorum AC. |:

EC.

o DC
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OAC0OAD-LoDC. -
AtquiODC00ODB--0BC -]~
2>=DBC, .
Ergo.
TOACOaAD .ODB-]-aBC
) . :=DBC. .
Atquitha AD,DB. 0 Ot ABf. EB.
C Ergo. ’

 OACOOFB-.0BC--2ZDBC

OECOoEB-LBC. -

Quz {iafe invicern fubtrahantur, crit
2 2 DBCdifferentiadrorum AC. EC
feu exceffus quo O ACfuperar O EC,

: hoeeﬂDmEB BC. fcu AB.BC.

SCHOLIUM IL

Ex hac propofitione deducitur ‘gene-
ralis Regula Geometratum, quaex tri-
bus trianguli obtufanguli lateribus cogni-
tis inveniunt bafin produltam vel illius
fegmentum BD. quaimperat, uta Oto
AC demta fummaCrorum AB. BC, re-
liquum dividatuy per duplum bafeosBC 5
quz operatio.€xhibebit qiizfitam DB. -

P

Y. e

‘Pro- -
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Prorositio XIII.

oo, " In 4mt4ngula triangulo 4BC
u. quadratum lateris AB , quod
acuto angulo C opponitur , * fu-
peratur & quadratis rehquamm
 lateram AC. B, bis ﬁ;mta ;-
reElangulo ﬁb latere (B o '
fub affumpta interius linca C‘D
wfque_.ad occurfum perpendicu-
laris ab altero angulo acuto A
 cadentis.
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DEMONSTRATIO.

pnBC1L-oDCx» 22 & BC.
CD--nBD. A,
oAD oAD/

“ pnBC--0AD-LoDCx»qg AD

S

)

-—-D DB+2 2 BCD.

Atqux duocta AD.D
o0AC. L

~Et duo ota AD. DB/4'7' ’
0o AB.

Ergohisin 1llorumlocum |
fubftitutis.

o BC —-]—D AC J)DAB-'— ?-El
BC.CD.

'Q_E. D.

~

ay. 11,

Dd De-
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Alia demosftratio.

B B G  C

Triangulum acutangulum fit,
FBC, dcmonftrandum eft duo
mta L B. BC, luperare o FC per
duplum =2 CBG. '
" Ex B erigitur perpendicularis
BE 0 BF, & ducatur £EC, tum
duo triangula EBC. FBC, habe-
buntduo latera £B.BC, 0 late-
ribus FB. BC & angulum EBC
- < FBC: quare per 24. L. latus
ECerit <FC. Adeoque EC hoc
eftduootaEB, fcuFB, BCerunc

<ofC,
Unde

N

|
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Unde ioFC fubtrahatur a o
EC, -obrincbitur differenta feu
exceflus, quo ota FB. BC fupe-
raut0o FC, adeoque demonftrata

erit propo(‘ 1o,
OEC O DEBLOFB—~0OBC.
Atqm -
OBCOOBG—2 LGC-—DGC

Ergo falta J'ubﬁituvtionc
DEC@DFB—T—DBG—-;~2 BGC
——[GC /

OFCOOFB——0BG —'~0 BC.

'S

DEC—DFCJ):DBG ;2 3BG.BG
*Z—JGL BG
‘seu

2 OV BC.BG.

Hoceft duplum ={ub bafi BC
& fegmento BG; prodifferentia
qua 0 EC, hoc eft duo cta EB.
{. FB--BCexcedunt g FC. -

SCHOLIUM L

Simili operatione quoque in-
notefcet, differentiantorum AC

& FC: quorum primum oppa‘-
'Dd 2 | nl-
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‘nitur angulo obtufo ABC. alte-
rum vero acuto FBC.

0ACo0AB-L0BC--25
DB.BC. 121l - '\S

oCF0FB feu cAB--o
BC 2=2BG.BC. 13.1L ‘

g AC-oCF » 2=DB.BC
.2 =BG.BC. :

feu 20 DG.BC.

Ex quocalculo fequitur hoc.
~ Theorema. _

Si triangulum obtufangulum
ABC cum acutangulo FBC late-
ra AB. BC lateribus FB. BC z-
qualia habeat ; quadratum late-
ris obtufo -angulo oppofiti AC,
fuperabit quadratum lateris acuto
angulo oppofiti FC, per duplum
re &angulum quod fit a bafi BC,
& DG inter duas perpendiculares

- AD.FGintercepta.

Scho -
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SCHOLIUM IL

Hinc iterum fluit Geome-
- trarum regula ad inveniendum
- bafeos fegmentum CD , ex tribus
trianguli acutanguli lateribus co-
goitis: quod inveniturfia fumma
otorum AC. CB. (circaanguluf
fegmento adjacentem) fubtraha.
tur o0 AC, & reliquum per du-
plam bafin BC dividatur.

Ddj - . PROY.
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PR-OPOSITIO IXIV-

Probs 3,
N Date redtilines A ;eqzmlequa-

dmmm confistuere. .

IRV

G C b O
o\ - E B
CONSTRUCTIO.

. s45.L7 3, Conflitnatur = BD 20 re&ilineo
' A: quod fi habeat latera zqualia. obti.
nemus quadratum qufitum. Sivero non
tum.

2. Producaturlatus DCin F, utCF
fit 0 CB, -

‘3. Linea DF bife&a’in G, centro
G radio GD vel GF defcribe femicircu-
lum DHE. ‘

4¢ Latus.BC ptoducatur ad femicir-

culumin H,
Dico1 CH efle 0 re&ilinéo A.

De.



L1BXR SECuNpUS. 215
|
DEMONSTRATIO,
d
—DC. CB (feu CF) _,_DGCbx) by.IL
’ OGF.{.oOGH. )
AtquiaGH <0 0GCL.aoCH. ¢t
Ergohisin illius locum fubftitutis,
=DC.CB -- 0 GC 0 OGC L
D ,CHI
_ Siauferatur utrimque 0 GC.

—~ DCB © o CH.
Atqui = DCB 0 reilinco A
per conﬁr.

Ergo O CH etiam eft 0 cidem

re&xlmeo A
| Q.E.D.

Elanentorum Libi Secundi Finis.

Eu-



EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER TERTIUS.

DEFINITIONES.
I

DA

. Lquales circuli funt 5 quo-
rum diametri AB. BC. funt 2.
guales: velquorum, que ex cen
tris D.& E. reftzlinee DF.EG.
Jfunmt aquales. .

II.

= Rellacirculumian.

gere dicituryquae cum |
circulumtangat. put |.
in B. fiprodacaturin |
' C. circalum non [i- |,
M& a _ o N IH.
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IIL

A Circuli fe murno
tangere dicuntar qur
fefe mutuo tangentes
ut in A. fefe mutuo

non fecant. -

IvV. .
Incircufoequa-
liter difare & cens
tro refle dicun-
rar, cum perpen-
dicutlares D E,
DF. & centro D.
, . - adipfas AB. CK.
dutie equales funt. ; longiys - au-
tem abeffe dicitur GH. in quam
mafor perpendicularis D1, cadiz.

V. .
e . Segmeytum cir-

: culiy eff figuraque
'. @, fub ’reﬁa A B. &
,' circuli  peripheria

A CB.. comprehenditur. ,
Ee VI

‘ X B

~
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TV
" Segmenti autem

- c \
C N\ angilus eft C A B.
' qur [ub recia linea
A . %’A B. & circul
peripheria C A. comprebenditur.

VIiL
S - In fegmento au-
’ tem angulus eff pura
/ N\ \VABC. cum in fe-
/ . \Jgmenti circumferen-
AT " Ctia fumptum fuerit

punétum quodpiam B. & ab e in
terminos reliz AC. fegmentam
“terminantes, lmeéz reliz ut B A
BC fuerant duiiz.
VIIL
A Cum wvers com-
prebendentes  angs-
/z/m DAB. reite
; 'AD. AB. aliquam
/ -\, aflumunt peripheri-
ot mj"z ut B]()j [f il
angulus dicitur infi-

ﬂere.

'%X.
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1X. :
- Seddorcirculieft,

cum ad ipfius circy-
liventrum A.angu-
\ lus BAC. fuerst
B~——C conflitutus : com-
: prebenfa nimirum
figura & a reitis AB. AC. an-

- gulum BAC. continentibus, &
" aperipheria B C. abillis sffumpta.

Similia circuli " [egmenta [unt
ABC. DEF. guz angulos B AC,
E DF. capiunt #quales, aut in
‘quibus anguli CB A. FED. in-
Zer [e [unt equales.

Tea2 ° Pro-



PROPOSIT.IO I. )
Trobl I, 7 . B i ‘

¥ .- ABC centrum F
\ reperire.

‘“‘\/

"CONSTRUCTI!O.

1. Du&a quxﬂbet AC, adividatur
* bifartzm in E.
b L 2. Ex E erigstur utrinque b perpens
: dicularis BD u{que peripheriam. |
3. Illa bifariam dividaturin F,
Dico puné‘tum F effe centrum
: cxrculx

a1 L

DEMONSTRA.TIO.

'Centrum_aut eft in BD » aut “extra

]”11)‘1
Si fitin BD neceflario eft in pun&o,
quod illam dxvxdu: bifariam; quia Circuli
radii funt azqua]es, adeoque centrum cft

<« inF.
Si juxta Adverférmm fit extra PD,
' ponatur illud ex3 gr in G: tum du&is
AG

220 EucLipIis . -

'Datz circul
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AG. EG. CG 1.1 tnangulxs GEA.
GEC. A

Laus GA 0<GC. quia ponuntur radii, ; Dif
 Laws EAD EC: per conﬂru&xonem '
Latus GE commune, .

Ergo 4 omnes anguli funt zquales
xdcoque Ang GEA 0 GEC.. &1

Ergo ¢GE A eft re@us.
Arqui BEA eft re&us per conﬁru&xo-
nem.

e Def,
o L

Ergo ang. GEA 0 BEA. totum &
- pars, quod-eft ablurdum. -

Et eadem demonftratio obtinet in
omnibus punélis que poffunt aff ignari ex~
tralineam BD : unde concludendum eft
illud extra BD non reperiri,

Ergoin BD & qu!dem cjus pun&o F
illud erit. Q.E.D

COROLLARIUM.

Si linea rea in Circulo aliam lineam
. re@am bifiriam & ad angulos redosfe
cat; in illafecante erit centrum, )

L¢3 . DPre
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ProrosiTro. [L

Thc’oxl. 1.

Siin_ peripheria (irculi ADC
duo qualibet puniia A:C. fu-
mantur, reita AC, que per 1l-
la ducitur , intra czrmlum ca-

N dit.

"DEMONSTRATIO.

Ex invento Centro E. du&is radiis
EA. EC, adre@am AC ducatur EB.
Tumin Triangulo. EAC.,
Latus EA 20 EC quia radii,

Egowg ARG, 5L
:  Atqui
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Atquiesternus EBA 2 < interno C, 216 L~

Ergo EBAeaiam < A.

Adeoque in trianguio EBAlatus EA
oppofitum angulo maximo erit p < la- bro.L
tere EB. s

“Atqui latus EA pertingfr tantum ad
peripheriam. ‘

Ergo latus EB cadit intra circulum.

Et eadem demonftratio applicari po-
teft ad omniapunFalinez AC.

Ergotoralinea AC cadit intra Circus.
lum, QE.D,

COROLLARIUM.

Li'nca‘ re&a Circulum tantum inuno
puncto tangit,

Pro- .
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ProprosiTio III.
Theor. z. Pars L

' Si in circulo refla quedam
i - (E per centram A duita, aliam
BD non per centrym duttam
bifariamin F [ecets etiam tl[ztm
ad angulos re&’os ﬁm&zt

c

K

Pars IL

Et fi ad angulos reftoseam fe- |
cets bifariam quogque fecabit.
DEMONS TRATIO.

. ParsL. Duis radiis AB, AD » In tri-
. angulls AFB. AFD.,

Latus .
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. Latus AB 20 AD quia radii,

Latus FB 20 FD per propofitionem.
"~ Latus AF commune,

e

Ergo omnes anguli funt inter fe zqua-

les , per 8. I. adeoque Ang. AFB
AFD. quiproptereafunt arei. =~ aDef

. L.
Pars 2. Iniifdem triangulis AFB. AFD,
Ang. ABF 0 ADF. quitriang, BAD

) eft Ifofceles. ] -
Ang. AFB 20 AFD per propofitio-
nem.
Latus AF commune. . ,
ErgolatusBFb 0 FD, - bk
' Q E. D, . .
COROLLARIUM.

- In omni triangulo aquilatero feu
- Ilofcele lineare@a. bafin bifariam fecans ,

ad eandem perpendicularis eft & contra, -

Ff Pro- -



v

Theot. 3.

23. IIL

226 EucrLip1s

ProrosiTio, IV,
T St ip circulodue re-
&2 4B. DC non ainbe
: C
/_) pev centitii duéte [c
A I invicen fecant ille
\Jf/ fefe non fecabant, bi-

Jaiiam,

DE\'IO'\ISTRATIO.

Daplex hic obtinet cafus.

(,aiusl Aut una tantum tranfit per
centrum , ut ex:gr: FE, patetillam ab
altera CB non fecari bifariam quia illa

¥

_per hypothefin non tranfit per centrum.

Calus 2. Aut neutra tran('t per cen-
trum, .

St jam Adverfarius contendat duas k-’
neas AB. DC fe nintuo fecare bifariam in
L, excentroF, ducatur m@a FE.

Tum FE fecat AB bifariam, Ergos

ang, FED cft re&us.

Tadem LE fecat DC bxfanam, ]:rgo‘

ang, FLCclt reCius, .

Ergoern tan g FB 0 FLC. Totum
& pars : quod eli; aqurdum.

. N Pro-
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[y

Proros1rio V. oy

. S8i deocirculi BDCB, -
BEC, [tfe mutno fecens

non habelunt idem cen.
tetin. ’

DEMONSTRATIO.

Si quis ponat A effecommuneutrinf  /
~ que centrum , ducatur AB abillo centro
A ad punCtum interfcétionis B.ut & AD,

Linea AB 0 AD; quiaradiicirculi
BDC, :
AB 0 AE. quia radii circuli
‘ BEC.

* ErgoAD*0 AE. Quodelt ablurdum,
2’ Ax

+ At €adem demonflratio obtinet in
" omnibus punétis, qua intra commume
utriofque circuli {patium fynt pofita.

Ergo univerfim patet veritas propoﬁ-
tionis. . Q.'D. E i}

Ff 2 Pro-
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teors. - PROPOS1ITIO VI,

Si duo circuli BA. B( fe
_ mutuo nterius tangant i B :
1 noxn erit illoruw idem centram.

DEMONSTRATIO,

Si contendat aliquis pun&um -
ex: gr: D efle commune illorum
centrum ; ductis DB. DC erit.

DB DC. quiafunt radii cir-
caliBC. -

DB DA, quia funt radu cir-
culi BA.

. Ergo1
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-t

* Ergo DC * 0 DA, Totum & 4« 1.
pars: quod eflabfurdum, ‘

Adeoque cum eadem demon.
ftratio omnibus punétis utrique
circalo communibus poffit appli-
cari, non habebunt ifti circuli
unum & idem centrum.

Q.E.D.

‘ Ff3 " Pro-



236 EucLip1s
ProrosiTio VIL
Si in circulo quovis extra 'cen-
trum F -accipiatur punitum G, ex

guo quedam reite GA GC. GD.
GE GN. in circuium cadant:

- Tum :
1. Max:mzz erit GA, que per
centrum F tranfit.
‘2. Minima-erit reliqua diamie-
tri pars GB.
3. Aliarum veromajor eft GC,
que maxime GA propter.
Neque plures quam due ab
illo puntto G ad czrczszermtmm
duci poffunt cz’qzm/e.r

Theor. 7.

: e
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DEMONSTRATIO.

Pars 1. Du@i FC. in trmnquloGFC
Duo latera GF.FcC <‘FC . a1l
Atqui GFE.FC 0 GA. qum ¥C

0 FA.

Ergo ‘GA <GC.

~ Pars2,Du&GE,In TnanvuloFGE
" DuolateraFG.GE = < FE. hoc'

EG" CRFB%GIS_

P

GEb « .. GB. bA
X+ 4.
Pars 3. Ducta GD ] in triangulis *
- CFG.DFG. - :
- Latus CF0 DF.

Latus FG utrique cdmmuhc.
Sed Ang. CFG < DEG.

’Ergobaﬁs CGL <DG _— 2L

Pars 4. Patetex prxcedennbus nam '
ftres poflentzquales GD. GE.GN du-
ci; tum forent duz GD. GE ad ean-
dem partem inter {e 2quales.

Quod repuonat parti 3.

Pro-
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ey, PROPOSITIO VIIL

Si a puntlo A extra circu- |
lum accepto ad circulum ducan- |
tur quedam  refle AH. AG.
A4F, -

1. Earum que in cavanm
peripheriam incidunt maxima e-
rit AH , que per centrum L
tranfit.

2. Aliarum major eff es,
AG , que maxime AH pro-
Cplor. -

3. Extra circulum minims |,

eff AB, que produita per cen
trum tmnf 2,

4. Bue mimime propior L]
remotsiore AE minor erit,

§ Nov
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f. Non ,}Ium quam due ex
diéto punito A in persperiam
duci poffunt xqqale: [ive intra

‘crculum five extra,

.~ DEMONSTRATIO,
ParsI. Du@a re®aLG. in tri-
angulo ALG. '

Duolatera *AL, LG < AG. *»
Atqui AL. LG 0 AH. ‘

quiaLGoLH."
Ergo AH < AG.
Gg ~ Pars




" Pars2, Du&a linca LF, in manguhs

bli' L

cAx. 4.

" darn L

234 EucLip1s

ALG. ALF.

Latus AL utrique commune.
LatusLG O LE. quia funt radii.
Atquiang. ALG < ALF.

- Ergo bafis AG b < bafi AF.

Pars 3.- Du@a LC. intriangulo ACL.
Duolatera AC.CL.b < AL S
CL. 0 BL}

Remanet AC < ¢ AB.

Par54 Du&aLE, i trxanguhs AEL
ACL.
Duo latera exteriora
AE.EL d <AC, CL>S
. LEXLC.

Remanet AE < AC.

Pars 5. Patetex przcedennbus ‘nam
ducta AI 0 AE. quz intra Al ducmu
erie iHl3 minor . quz extra. illi major:
adecque ex A non poflunt duci plures
quam duzquz fint zquales, Q. E.D.

Pro-

A
P

|
1
i
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ProrostiTio IX. heos £,

.8i ab aliquo intra
" Circulum puscto A plu-
res quam duc recla aqua-
les 4B, AC. AD ad pe-
vipheriam duci poffint ;
Hlud panctum erit cen-
T tram,

"DEMONSTRATIO. |

Dubtas re@as DC CB. divide bxfanam

~ InF& E perrettas FA.EA,
Tumintriangulis AFD. AFC.

- Latus AF ntrique commune,

* Latus AD 20 AC. per propofitionem.
Latus FD 2 FC. per conihué’twncm.

Ergo Ang. AFD 20 AFC, & trer- ¢ ¢
. quebreCus: adeoque in perpendiculari b pef,
. FAeritcentsum. ¢ "a:r L
i Deinde ¢odem modo per tnanOuIa L 1L
. AEC.AEB demonftratur centrum euam
- effein perpendicalari EA.

Ergo neceflario erit in pun&ointerfe-
&ionis A . quiaduz linez FA. EA pra-
ter illud nullum habent commune, .

' Q E. D.
G g2 - Pro-
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: ProrosiTi0o X.
Theor. 9. ' ,
Duo circuls
A E

ADE. AFC [e
‘mutuonon fecant in
. \ plunbus quans duo-
BT s punitis.

DEMONSTRATIO.

Juxta Adverfarii opinionem
ponantur fe invicem fecare in

- tribus punctis A E.C. Tumex "
invento circuli ADE centro G.'

ducantur retz. GA. GE. GC :
quz funczquales: quia funt ra-
diicirculi ADE.

_Atquitresiftz zquales GA. GE GC
etiam pertingunt ad peripheriam alterius

e TN

“circuli AFC: ergo pun@um -G illius

19. 1L quoquc aerit centrum.

abfutdum

Pro-

~ Adeoque duo circuli fe invicem fecan-.
tes haberent idem <centrum, b quod eft
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" Prorositio Xl ..
. . . ' » " !o'
Sz duo circuli e interius tan.
gant in A, recta FGillorum cen-
tra F. G. conjungens o fi grodu-
catur , tranfibit . per contalium
d.» . ) v . ..

SR
.. DEMONSTRATIO!

« Si juxta Adverfarium non ca.
datin A, cadat aliorfuminD.

. ‘Ggg = Tum



—
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‘ | _Tum‘ :
/Re&a FGD0 FGA quiafunt

S{ radii majoriscirculi.
"\~ FG FG

GDX G A :
AtquiGB 0 GA. quia funtra-
dii mmons cxrcuh _

‘ Ex oGDa)GB Totum &
pars. quod eft abfurdum.

\

Atqui cadem dcmonﬁratto ha-
bet locum quandiu inter puncta

- D & B manec aliquod interfti-

tum; feuquandiuilla pun&a non

- coincidunt hoc eft quandiu linea

GD nontran(it per contatum,

Ergo FG produ&a cadit in

contaétum A.
’- Q.E.D.

Scho-
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SCHOLIUM.

Poteft hzc propo(' itio f iccon-
verti.

Si duo circuli fe mutuo mterms
‘rangant,, & a pun&to contadtus
B, ad centrum uniuscirculi du-
catur Re&a, tuminillaautillius
productaquoque eritcentrum al-
terius circuli.

DEMONSTRATIO.

" Duplex hic obtinet cafus: Aut
:nim dua eft BA ex conta&clll
‘ : - a

- -
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ad centrum majoris circuli: Ayt
duéla eft BC ex cox_uté&u ad cen-
trum minoris circuli : ‘

. CASUSL

Si centrum minoris circuli non

~ fitinlinea BA, fitextraillamin

puncto G. ducanturlinez BG &
CAD, pCt G. ‘ |
/GE 0 GB. quxa {funt radu minoris

circuli.
ﬂA’G AG, juxta Adv.

AE - AG GB : :
AtquxAG__... (‘B < AB.f.AD.201.

Eroo AE < AD. pars majortoto, |
Et eadem demonttratio habet *
lotum in omnibus punctis affig |

\ natisextralineam BA. Ergocen:
* trumminoris circuli repemur |
linea B A.

G
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CASUS IL

Sit centrum majoris Circuliextra re”
&am BC, autillius produ&tam , in pun-
&o F.Ducantur BF & DF per C,

Erltquc
A/CE 0 CB. quxa radii minoris circuli;
CR\  CF, o

FE 2 FC- CB,

- AtquiFC—|- CB <FB{, FD,

Ergo FE < FD pars toto.
Q. E A

Hkb PRre-
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Theot. P R‘O.P 0OS1 Tvl (0] XII.

1.

Si duo circul ﬁ m‘mcem ex-
 terius contingant in ‘B.. “Reéta
que lorum centra conjungit
per contaltum tranfi Ghit,

"DEMONSTRATIO.

&1 Adverfarius hoc neget ;
~ fint fi fieri poteft centra ita con.
ﬂuuta, vt retta FG. illa con-
jungens non tranfeat per pun-
&um conta&lus B, fed circulos
fecetin C & D. Tum duétis FB.
GB, in triangulo FBG.

La-
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LateraFB. BG « <FG. asp. L.
AtquiFB BG opartibusFC. *
GD. " '

Ergo FC. GD < toma FG.
quod eft ablurdum.

Eadem demonftratio vim ha-
bebit quandiu pun&ta C & D non
coincidunt : quod folummodo
fitin pun&o contadtus B. Ergo
linea centra conjungens perillud
tranfire dcbet.

Q.E. D.

Hh 2 Pro-
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1. .~ PRoOPOsiTIO XIIL

12. .

Circulus circulumnon tangit in
pluribus punctis quam uno;- five
intus ,- five exiratangat.

B2\

-

D
DEMONSTRATIO,.

CafusI. Circulus ABC tangat (juxta
Adverfarium) in ducbus pun&is A & B:
a1 1L Tumre&a gE » 'tendet 2 ad punita con-

taGus A'& B; ducatur FB.
FE L EB 0 FA; quiafunt radit
ejuldem circuli,
’ At-

e
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.

Atqui FB 0 FA propter candem
rationem, o

Ergo FE . EB D FB. Quod eft,
abfurdum, b : o
Cafus II, Circulus ABC (fi non in
uno) in ducbus punis tangat circulum
ABD. {c.in A & B, Re&a FE quz
centra conjungit tranfit per <contatum <> Ik
A ,
Atqui (juxta adverfium', qui etizm
conta&um in B ponit) illa etiam tranfit
per B, utlinca FBE fic lineareCta,

. Ergo hinc fequéreiur duas reQtas.
FBE , FAE comprehendere {patium.
Quod eft abfurdum. ’ - & Axe 1,

. - Hh s " Pro-



‘Theor,
13.

a3 1L

246 . Eucripis

ProrosiTio. XIV.
i. cﬁquales reite AB. DC

in circulo equaliter a centro di-

Slant.

2. Et a’qual:ler acentro diffan-

- tes inter /e aquales /imt

DEMONSTRATIO.

" PARS I

Ex centro E du@z perpendx-
culares EF.EG lineas® AB.DC
bifecabunt; & quia totx funt -
quales erunt & femifles AF. DG

- -zquales:ducantur radii EA. ED.

In triangulis re&tangulis AFE
DGE.
wie]
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ota AF. FE:DD AE\ I'
. 0 DG GE»oDE A"

AtqunDAEw ! ‘Dm

a radiis.

:' Ergoota AF. FE. 0 otisDG GE
S o dFJ) 0 ‘DG.

i

RemanetoFE 0 oGE. -
Ergolinea F £ 0 GE adeoque
diftanuz xquales.

Pars IL

Supraerant.
ota AF FE 0 otis DG GE\S
o FE 0o GE

DAP ko) DG'

| Ergoipfa AF 0 DG. & ipfarum -
dupla..

Pro-

AB*»DC. = QDE,,
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Theo. ! .ProrosiTio XV.

c Sp enlo ABCD
Bl t reflarum in-

Af——-— e E /e‘rtptarum
-H\,,\/I ‘maxima " effi |
\\/ Diameter

I AF.
2. Reliquarum vero ea BE ma-
for quz centro propior.

- DeEmoNsTRATIO.
"ParsI, Du&is GB. GE. in triangulo
. BGE.
2 20,1 Duolatera aBG, GE <BE.
Atqui  BG.GE X AF. Diametro.

Ergo AF < BE, E
'ParslI Du&isGC.GD: mtnanguhs
- BGE. CGD.
Latus BG 0 CG} Quia funt
Latus GE 0 GD/radii.
Atang. BGE < CGD,

¥al  Ergobais BEb < CD.
Q D. E

Pro-
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PROPOSITIO XV T

'

I

Si per extremi-
tatem -diametri 4
ducatur perpendicy~
laris FE. .

I. Nllzcadetex- ~ -
tracirculum. ‘

2. Neque intér
: ipfam & errculum
alia redta ad contallum A duci poteft | que
‘circulum nom fecet. .

DEMONSTRATIO,

Pars1- Ex centro D ad quodlibet pun&um F
ducta DF, eritin triangulo DAF.

AngulusA < F. quiaangulus A re@us.
Ergo Latus (a) DF o latere DA,

Atqui DH 30 DA. quiafuntradii,

ar. I

ErgoDF < DH. Adeoque quia punétum H
eftin circumferentia erit F extra.

Idem ratiocinium omnibus pua@is linex
FAE potett applicari: adeoque tota FE, (exce-
pto puntto A) eritextracirculum,

Pars2. Ponat adverfarius reGam AB pofle -
duciigter AE. & circulym abfque circuli fe&io-
ne. Ekcentro D ad AB ducatur perpendiculas.
ris DK. Eritquein triangulo DKA. -~ -

-« I i . Ango
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Ang. DKA < DAK.
b1y Ergolarus DA b < DK.
Atqui DA pertingit ad peripheriam.
Ergo cadit DK, intra Circulum; ‘adeo-
que linea AK illum fecat.

" - "COROLLARIUM

Hinc rurfus paret reCtam li-
‘'neam Circulum tantum in uno
punilo tangere : nam demon-
ftratumeft cotam reétam FE ca-
dere extra circulum ‘excepto uni-
co punéto A ;' adeoquein illo fe-
fe tantum contingunt. '

,Pﬁzo-
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ProrosiTiO X'VII Probl. 2,

5 A dato pum‘i’a
/ A retam lineam

AC ducere que
U circulum  datuns
L | BCD tangat. -

CONSTRUCTIO.
. 1. Ex punto A ad centzum ducatwr
refta AD.
2. Centro D radio DA dc(cnbatur
cucuh arcus AE.
3. Expun&o B erigatur perpendicu-
laris BE. )
4. Ju&aED, ducatur AC,
Dicolineam AC tangere circulum.,

DEMONSTRATIO,
Intriangulis ADC. EDB.
, Latus AD 0 ED} Quia funt radii eo-
* Latus DC 0 DB/rumdem circulorum,
Angulus D communis.

Ergo 3 Ang. ACD 0 EBD. agl
Atqul Ang.EBD eﬁ: reGus per conft.

Ergoetiam ACD eft rectus : adeoque

lineaAC htangit circulum. b16.11
Ii 2 - Pro- -
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m};o s1T10 XVIIL

A g Oirefta linea
- \/" ABtangat circy-
. '/" lum , que ex cenm,
D tro ‘D ad conta:
étum C ducitur
DC; illatangen-
gentl AB perpendicularss eris.

“Theor,

DEMONSTRATIO

Si neget Adverfarivs; Sit alia que-
dam DB perpendicularis ad tangentem:
tugrin tmngulo DCB, -

Angulus DBC < DCB. ]uxta Ad-

verfarium, ~

u 19. L~ '
' Ergo latus DC < DB. »
Atqui DCODE.

bAz9.  Ergo DE < DB. Pars major to-
to: quod eft babfurdum. Eteadem de-

monftratio habet locum in omnibus pun-
Gtis lmcz CB

. Pro-
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. -

- PROPOS! I10 XIX Theor,
. 17
Sireftalinea AB

tangai circulum, &

ex contaitu C duca-

tur perpendicularis

CE inillaerit cen-

E trum.

! A_ B

DEMONSTRATIO.'

| Si_hoc ab Adverfario negetur 3 alibi
. centrum affignare debet: Sichocin Fz |
tum du&a FCerit /
Ang: ECB reQus. per propo{' it,
Atqui FCB 2 etiam retus juxta pofi.- aif. O
tionem Adverfarii,

Ergo ECB® FCB. Totum & pars:
_-quod "eft abfurdum.
~ Eadem autem dqmonﬁrauo locum ha-
. bet ublcunque ab adverfario centrum po-
. natur extra lineam CE. :
Ergoinlinea CE reperitur centrum, -
Q E. D,

1i 3 ‘ Pro-
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. W

. - PROPOSITIO XX,

a Angulus ad Centrum GEB du-
plus ¢ft angwli GDB ad periphe-
riam, cum idem arcus GBeft ba..
[fis angulorum. '

DEMONSTRATIO.

CafusI. Intriangulo Ilofcele

Angulus GEB D ang. D}~ B, 16.L
- AtquiDO B. §.IL

Ergo GEB. duplusanguli D,

-

Cg-‘
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Cafus 2, Du&a AF per centrumE |
: A )Ang. BEF duplus ang. BAF.> per ca-
\Ang. CEF duplusang. CAF/fum, I.
'L'otus BEC duplus totius BAC,

Calus 3. Totus Ang. GEC efl
duplus totius GDC. S
Partialis GEB eft duplus par-
tialisGDB. _
Remanet BEC duplusBDC, Q.E.D- -
~ o Pro-



Y EquxDxfs' ‘
et ) Pro pds 1710 XXI.

M Incircalo, qut eidem arcui BC
infiftunt anguli BAC. BDC, feu

- qus [umt in eodem fegmento, funt
inter [¢ aquales. A

DEMONSTRATIO,

Angulus BEC eft duplus BAC
" Atquiid. BEC eft duplos BDC - 11L-

~—

KAny Ergo "BAC 20 BDC,

‘ S Preo
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Proprositio, XXIL.  Theon

20.
. Qu"_
! . " drilaters
]) Y cirenlo
! 0 C infcripti
4BCD -
anguliop-
D.B,pofits
4 ’ - d#tobus
redis (unt
. -A SN—— B equales,
DEMONSTRATIO.

Dudlis diagonalibus AC.BD., -
<Ang. O 0 Q. @2quia infiftunt arcui 4,4, gy,
A ‘ ,

Ang. S 20 R ® quia infiftunt arcui
. CB .

Totus angulus ADC 0 Q.- Riy ‘
Angulus ABCO ABC. ' -

© Duo anguli ADC. ABC 2 tribus
Q-4 R--ABC. .
~ Atquihitres funt 02 Re@is.
. Ergo & duo ADC-}-ABC
X :Redis. - QE.D.

Xk * PRev.
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e PROPOstT1O0.  XXIIL

2r.

'8i fuper eadem reita DF con-

Pituta fint duo [egmenta circuls-

* rum inequalia; illa non fant fi-
milia. o

D ®

o DEMONSTRA'I"IOQ

-8i contendat Adverfarius illa effe fi-
milia3 ducantur rectz FE.ED. DI

Ang. DEF 2 DIF juxtaa Adverfarium

a Def. s

ro. 1L Atqui DEF > DIF.  per 16. I,
. = PS
~ Quz duo funt contradiGoria.

Pro-




\
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 PROPOSITIO XXIp. Twor

Segmenta fimilia ACB. DEF,
fuper equalibus rectis AB. DF
. conflituta, inter [ funt qualia.

/Y

|

‘F‘

DEMONSTRATIO.

Superponatur AB ipli DF, autcon-
gruent au non. .
' Sinon : tum peripheria ACD, .
Vel cadet totaintra vel extra periphe- .
- riam DEF: contra pracedentem. »
l. Vel interfecabit peripheriam DEF:
tunc circulus circulum fecabit in pluribus
, .quam duobus punis » contra ro.hujus,

Ergo congruent : adeoque funt a @+, 4, o
qualia, Q. E. D,

!

Kk 2 Pro~



Probl. 3.

A Cer.
1. 111,
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"PROPOSITIO XXV
B N
" Circuli datuwm
arcum ABD
\p perficere.

/

CONSTRUCTIO.

. Tria pun@a ad libitum fumpta -
A. B D. jungantur rectis AB. BD.
2. Dividantur bifariam per perpendi-
cularesEC.FC, -
Dico in illarum interfeQionis pun-
&o C efle arcus dati centrum quefitum.

‘DEMONSTRATIO.

. Centrum eft in perpendiculari EC.
Ut & in perpendicaiari a FC
“Ergo eft in pun&o mterfe&xoms ;
quia 1Hud tantum habent cominune , &
circuli unicum tantam eft centrum,
Adeoque ex centro Carcus perﬁn po-
terit, Q. E. F

-

Pro-




|
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* PROPOSITIO XXVFL  1heor,
. 23.
. 8i in circulis equalibus anguli
¢ five ad centra. G. H, fiveadpe-
ripheriam B. E. fint aquales :
tunc etiam arcus AC. DF . qui-
bus infiftunt, erunt equales.

"DEMONSTRATIO,

Du&is re@is AC. DE. in' triangulis
AGC. DHF. .
Latus AG 0 DH} Quia funt radii cit-
Latus GC 0 HF culorur zqualivm,
Augulus G 0 H. per propofitionen,

ErgoBafis AC a0 DF. ‘a4l
Fiant jam anguli B. E. ad periphes
riamdultis AB. BC. DE.EF.

Kk ;3 - Quia



b Def.1o.

- L
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Quia autemanguloram ad centra G.H
zqaalium femiffes ad peripheriam “B. E.
ctiam funt zquales 5 fegmenta ABC
DEF erunt biimilia: adcoque quia fu-
per @qual bus reis {unt conftituta,
erunt zqualia: Quz fi atctis circulis
zqualibus auferantur remancbunt arcas
AC. DFinter {c zquales.

Pars 2. Hazc eodém fere ratiocinio
demonfiratur,

. Sed notuandum in parte prima figuras
dcbere confiderari (ine angulis ad peri-
pheriam ; quiin demonltratione demum
conftruidebent,

Sic etiam in parte fecunda fpe@ari de-
bent abfque angulis ad centra, quosde-
monftratio dewwn requirit,

Adeoque utriulque partis demonftra-

- tione ambo anguli & ad centra & ad pe-

ripheriam exiguntur: cum per illos de-
monftr&ur zqualitas reQarum; per hos
vero fimilitudo fegmentorum ; que utra-

que neceflaria funt,

Pro-
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ProrosiTio XXVII T eor
Si in aqualibus circulis arcus Al DF. *+
fint aquales, anguli illis infiftentes five ad

centra G, H, [ive ad penpbcrm:.B E. funt
imer fe aquales.

A

_DEMONSTRATIO.

ParsI. Sinonfitangulus G0 H,
- Erit Gp» H.
. Ve G <H.
SitG> H fiatque
Angulus AGC 2 H.

Ergo = Arcus AC 0 DF.
Atqux Arcus A1 0 DF per propofits * 6. 1L,

Ergo Arcus AC 0 AL Totum &
pars : quod eft abfurdum. Ergoangulus
G non eft minor H.

Eodem modo probatur angulum G
16n efle majorem angulo H.

Ergo fequitur G efle zqualem A.

Yars 2. Hazc facife eadem formula de-
, monﬁtatur, ‘ Pro- :




Theor.
25.

b

- etzamy quos auferunt , arcus AC. |

[=kal
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Prorositio XXVIIL

i in circulis eqnalibus dute

- fint equales reite AC.DF : erunt

JIL

‘DE inter /e aquales.

DeEMoONsTRATIO.

Du&is reQis GA. GC: HD.HF, in
triangulis AGC. DAF.

Latus AG 0 DH}
Latus GC 0 HF,

Quia radii =qua-

lium circulorum.

Bafis ACO DF. per propofitionein,

Ergo Ana AGC a w DHEF.-
Adeoque arcus AC b0 DF.
_ Q E. D,

¥

Ca-

———— e i el

1
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ProrosrTio XXIX. Theor, -
oo 26,
8i in eqaalxéu: circulis arcus
AC.DF [int aquales s erunt &
© -[ubtendentes recte AC. YJF inter

[ #quales.

| DEMONSTRATIO

- Dullis GA. GC. HD. HF, erunt ig
triangulis AGC. DHEF.

. LatusGA 0 H ‘Quia funt radii 2-

- Latus GC 0 HPgualium circulorurh.

 Angulus C 0 aH - quiaarcus AC | Po- a1y 10L
nitur 2qtalis DF. '

 Ergobalis AC b0 DF. hen
Q. D. E |

' % Pre:
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st PROPOsITIO XXX,
Datum cir-
culi arcum ABC
bifariam feca-
cre. -

CONSTRUCTIO

1. Ducaturre&a AC, datiarcus ex-
tremgtates copjungens,
12, Maper perpendxcu!nrem DB, bi.

{ecetur.
Dico Ara_:m bifeGum eflein B.

'DEMONSTRATIO.

Du&isrelis AB. QB eruntintriangu-
. lis BDA. BDC ,
. Latus BD wrique cammunc
~Latys  AD :O DC) Per con.
AngulusBDA » BDC/ftru&.

S ErgoBafs BA’.D aBC.
bak L Adeoque Arcys BA 0 bBC.,

Ergo Arcus ABC divifus eft bifariam.

. Q E. D.
-l Pro-




v

A

- Liser TErTIUS
- PROPOSITIO XXXI

267
Theor,

1. Angulys ABC in [emicircy-""

lorectus eff.

2. In [cgmento majori angulus

5 BAC recto minor.

3. In fegmentovero minori
gulus BEC recto major,

ey e

DEMONSTRAT!IO!.

an-

" ParsI. Du&aDB, eruntduo trian-

gula DAB. DBC. Ifofcelia, adeoque

anguli fupra bafes-a zquales.
Ergoang, DBA 20 DAB.\ A
Et{ang. DBC DCB./""

a5 L

Totus Ang. ABC 0 duobus BAC

-1~ BCA.

Arquiin triang. ABCompnes tresan-

gulifunt 0 b 2 Redlis. ,
‘ ' Ll

El‘- .b 32.L ‘
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Ergo ab una parte angulus ABC cft
reGus, & ab altera duo reliqui BAC.
BCA etiam zquales uni recto.

Pars 2. Perpartem I duo inguli BAC
BCA fimul conftituunt unum reGtum :

‘ergofolus BAC eft minor re&o.

c22. 111,

Pars 3. Inquadrilatero ABEC.
Duoanguli A -}~ E 20 ¢ 2 Re@is.
Atquiang, A > uno reGo per par-
‘ tem I, B
" Ergoang.’E <unoreQo,
SCHOLIUM I,
S triangyli re@anguli hyporenufa di-
vidatur bifariam , erit punQump bife&io-

nis centrum circuli per triapun&a angu.
laria tranfeuntis:adeoque examen norma.

'SCHOLIUM' 1L

“Ex hac pfopoﬁtiohe deduciéur,fequcns

PROBLEMA.
Minus quadratum Z a majore X fub-

traherc, fen exhibere differentiam qua-

dratorum X & Z, -

—~—

- S - Con-
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CONSTRUCTI1O.
, c o

1- Super AB 0 Xﬁat Semicirculus
ACB. . '
2, In Diafnetro AB fumatur AD
0z, . '
3 Ccntro A fadio’ AD defcribe ar-
~cun DE. erit re&a AC erism D Z.

Dico dia CB illius. 0. CB efle quz-

¢ fitam dxffcremxam quadmorum AB.AC,

-

‘ DEMONSTRATIO.

Per propol. 31. 11 angulus ACBeft
re@us ,. crgo in triangulo re&angulo
ACB eft
g AAB DAC._‘_DCB per 47 I

:oAC 0O AC,

———

\ DABmmACJODCB
o LI 3 Pno-

L
/o
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ProrosiTt o XXXII.

Si rectalinea AB circulum tan-

gat in C, & a contallu ducatur,
alia circulum [ecans : erst angulus
a tangente & [ecante faitus qua-

lis angulo qui ﬁt n alterna Je-

DEMONSTRATIO.
. Calfus hic_obtinent omnino duo:
' Aut eaim linea circulum fecans ad tan-

gentem eft pcrpendlculans & tranf t pe
centram O, ur'CD.

Aut nonmnﬁt - ut CE.

" Ca
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. . . -CASUS L

, Demonftrari debet angulum‘ ACD ©
-CFD. .
Ang ACDeft reQus: per hypoth.
U’t& aCFDeéftreQus: quiaeftin Se- 54,
micirculo. o

——————

Ergoang. ACD & CFD.

CASUS IL

Ab una parte probari debet efle ang,
ACE 2 CEE.
~ /Ang. ACD 20 CFD. perc cafum L.
S (Ang. Q0 bR. quia m eodem b2 1T
fegmento.
Remanet ang, ACE CFE.
Ab altery; parte probari debet ang.
BCE 0 CHE.
/Ana BCD 20 CHD per cafum I.
AfAng. Q' 0 S. qua funt eodem
\ fegmento '

\
/
/
|

3 Totus ang BCE » TothHE

QED

Pro-
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roils “ProPoST T1 0 XXXIIL

- Super datareita AB fegmen-
tam circuli confiruere , qnod ca-
fﬂt angulum dato angulo zqua-

Eft autem angulus datus vel reQus ut
E, velnon reGtusu H. C, '

. CASUS L.

Conftru@io & Demonftratio.
#3LIL  Dara AB bifariam divifain D. Centro
" D radio DA fiat femicirculus ACB. hic
~_capit gangulum retun ACB , adeoque
datojecto E zqualem. =

- Ca-|
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CASUS I

CONSTRUCTIO,
- 1. Ad datz BA punQum A ducatur
¢ DK ,utangulus DAB fit zquales bangu. ®3"%
b lodato C. o . ,
2, Ex A due perpendicularem AF,
3. Fiat angulus ADE zqualis angulo
BAE, ,
. 4. Centro E, radio EA vel .EB
(quz per 6.1 funt zquales) defcribe
ciccutum BIAG. . R
Dico fegmentum AGB capere angu- -
lum dato acuto C zqualem.
‘Ut & fegmentum AlB capereangu- '
lum data obrufo Hzqualem. :
Pars 1. Ang. DAB 0 < AGB, in c3n 1L '
alterno fegmento. ‘
Et Ang. DABO  C perconftru®,

Ergo Ang AGB X C,
~ Pars2. Inquadrilatero AIBG.
. Duoangulil .}~ G 40 2Relis, 4,511y,
EtduoanguliH}- C 0 2 Redtis,

rgol GO H-|-.C,
S Atqui G 0 ¢ C, per par- c32. 11K
S tem”I, :

- Qb E
Ergo I:OMl; Q e




T 274 ’ﬂEucx,lptis
rire. PrROPOSITIO XXXIV.

A dato circulo AB( Jog-
mentum CBA auferre, capiens
angulnm B, dato angulo D

qua lem.

CONSTRUCTIQ.

1. Ducatur re&a tangens
Circulumin A.

2. Ad AfiatangulusEAC |
zqualisangulo dato D.
| - _

Di.



-
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Dico fegmientum ABC
~ capere angulumaqualem D.

DEMONS TRATIO

Ang. EAC»:2 ABCin al-"' 1,
tcrnofcgmcnto
Atqui EAC » D percon-
ﬂru&lonem o
- Ergo ABC y D. .
Q.E.D. o

Mm 2 PRre-
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-P'Roposn'ro XXXV _

Siincirculo due redté AB. CD fe mutso
i E fecuerint: Relangulum comprebenm-
fum fub fegmentis unius AE. EB: equale
ef ei quod (ub fegmentis alierius CE. ED.
comprehenditur veitangalo. -

- Quatuor diverfi hic occurrere poffunt :

cafus. :
PEMONSTRATIO,
CASUS L
St re@z AB. CD fe mutuo fecent in
Centro: tum TS AEB erit 0 T3 CED:
quia quatuor illorum latera fint radi,

adeoque inter fe zqualia,
| G-
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CASUS II

Si una CD per centrum F duta alte-
ram AB non per centrum tranfeuntem
fecet bifariam adeoque a perpendiculari- a3. 111
ter ju E: ducatur kB,

DEMONSTRATIO.

£3ICED—|_OFE520 OFD feu OFB. by 1L
Atqui OFE .0 EB - O FB..

Ergoiliis in hujus locum pofitis_

T CEp--OFE 0 OFE-L.O bB.
Adeoquc dem pto utrinque eodem O FE.

—CED 0 O EB hoceft &2 4EB,

- CASUS IIL

Sire@a CD per centrum F du&a alte-
ra non per centrum non dividit bifariam

inE.
"DEMONSTRATIO!

Du&a FG pcrpcndlculan ad AB, ut
& FB turh erit,

Mm:2 =
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t5CED —~OFED ___ O0FD _ ho:eltOOFB.
DFG—+-0OGE47. L O¥e——0OGbyy -

Sublato utimciue aFG. erit |
SCED ——0GEX 0GB ‘
Sebisto OGE S AEB—|~OGE. 5. 1L,

CCED 0 T AEB. Q.D.E.

CASUS 1V.

_ Sineutra tranfeat per centrum & fe
" mutuo fecent utcunque. :

DEMONSTRATIO,

. Ducatur GH. tranfiens per céhtrum F

& per interfeGionis pun&um E. Tum.
7 AEB. ® O GEH\pera-

EtZ CED 2 eidem 5 GEH/fum 3.

" ErgoTJAEB T CED,
. ~ QED,
N O T A

B Incafu 3. 1lla que fibi invicem fub-
fcribuntur inter fe funt zqualia & inferio-
raloco fuperiorum legi debent , acfi in
una eadem linea eflent fubftituta; id
quod etiam in plerifquealiis demonttra-
tionibus obfervandum, E .

. : Scho-

[
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"SCHOLIUM

Suppofitis Libri V. Definitione I. &
prop. 4 & 16, (qua cum hac propofitio-
ne nihil habent commuhe) hzc unicade-
monftratio facillime omnibus cafibus in-
fervire poteft. '

DEMONSTRATIO

Dug&is AD. CB, erit in triangulis

AED. CEB.
Angulus A C
Ang by BT L
Ang. AED 0 CEB. 15.1
Lrgoerit per 4. Vi,
AE—EDZ=CED 1| EB.
- Etpernoftrum Theor. I, Lib.V.
vel 16. VI..

(TAE, EDquE.ED. Q.D. E:
Pro-
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e, FPROPO sn-x o XXXVI

R ‘ A - Siapunito A ex-

ducantur due recls,
una tangens AF ,
altera fecans A4B.
Erit  rvedangulum
BAC, fubtota fe-
cante BA- & ilbius
parte AC intey pun-
dum A ('9’ circulum interjecta comprehen-
[um 5 aquale quadrato iangentis AE.

Duo hic notandi funt cafus.

CAsSUS L
Aut fecans AB tranfit per centrum D,

Y DEMONSTRATIO,

Du&ta DF, erit
5& 7 BAC—-ODCa 0 _OIDA.

T ODF—~DFA4L
Atqui ODC D JDF. Quiafnntaradiis.

o BAC :D O FA

CASUS 1L

ut {ecans AE non tranfit per centrum--
. De-

4

tra civculnm date
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DEMONSTRATIO.

Ex centro D duéta perpendiculari

DG ut & DI :erit ‘ ,
CEAL-L-OGID O GAY,
abG abg/™

TEAL —~0DG—~0G1 0 DDG——DGA.
47.1.01DI feu TIDF QDA. 47.1.
Hocetlt UFD——D¥Fa.g7.1.

" EAl-LODF0ODF-l.OFA,
Sublare utrinque 0 DF. _

2 EAI 0 O FA.
QED.
COROLLARIUM: I

Si 3 pun&o quovisextracirculum fum.
pto, pluresrectz circulum fecantes du-
cantur, reGangula comprehenfa {ub to-
tis-fecantibus & partibus extetioribus ,
inter fe funtzqualia, =
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SCHOLIUM L

Suppoﬁtxs fifdern quein Scholio precedenti,
hanc damus Corollait pnml i demoaftrationem.
* Demonftrmdum e I CAB efle zquae
T DAE.-
. DEMONSTRATIO,
Du&is CD & BE, erung triangula CAD. EAB
inter fe fimitia
Nam anmth—{-—P D 2 Reftiszr, 11
}*t'mzn TAFB——P 0 2 Rellis 5135 4.

T Ego O —=P 30 AELTP,

Et Sublito commLmanOulo P,

. O X0 AEB.
Deindcang. A vtrinque eft communis,
Ergo R 00 ABE, 32,1 r’

» Quare in triangulis CAD EA Berit per 4, VI
CA ——AD = EA [AB,
© Etper 16, V1.

-~
ot
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—CA AB D = DA AE, Q.ED.

SCHOLIUM II

Sijamexpundo A fapra linean AC
ducatur ALG , eodem modo du@isGD

LE probatureffe " GAL 0 T"DAE;- ~

noFand umque eft punéta peripherizG. L.,
concave & convexz propius ad feinvi- -
cem accedere, quain puncta C & B; qua
puntorum dittantia adhuc magis imri-
nuitur {i ex A fupra lineam AG ducatur
alia Circulum fecans : donec tandemts du-~
- aatur re&a AF, quz Circulum tangit in
unico pun&o F,in quo punéa peripheriz
concave & convexz coincidunt, adecque
cum antea defignatz cflent duz linex AB
AC fea AL AG, inter {einzqualess jan
ex A ducitur folummodo unica linea AF.
quz ergoin fuperiori proportione bis fu-
" mendaeft fc: [emel pro linea GA , & fe-
mel pro LA. quo fao proportio fic fla=
bitFA— ADZ= EA | AF,

Ergo per16. VL
0O Tangentis AF 0 _DA. AE.

Quz zqualitas iplius Propofitionis 36
genuinum exhibet fenfum , ut hinc pateat
quamar&o nexu ha veritates inter {e co-
hzreant, quamque naturali una ex alia de-
. ducatur confequenia. ‘

Na 2 Pro-
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COROLLARIUM IL
Duz re&tz ab eodem puntlto

du&tz , quz circulum tangunt,
inter fe funt zquales.

- COROLLARIUM IIL

Ab eodem pun&to extra cir-
culum fumto, duci rantum pof-
funt duz te&tz, quz circulum
tangunt,

- Pro-
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‘PRoPOSITIO XXXVIL  Theot

A Siapundedex- *
// tracirculum pofi-
{1 toduite fint due
recte AB, AF,ita
ut reitangulum
BAC fit aquale
quadrato alterius .
AF. tum lineg
AF circulum tan-
\getinP. '
DEMONSTRATIO
Du&ta linea tangente AH, ut& lineis
- DF.DH.
{TBAC * 0 OAH. ‘ *6'

Atqui T"BAC 0 T AF. per propo{'t
I:rooCl AH AF. Ergo AHD AF.
Qxarem Tnarcuhs AED. AHD.
#  Latus AF J) -AH.
Latus FD 0 HD.
Latus DA commune.

ErgoAng.AFDX)AHD, b "bsr

Atqui ¢ AHD eft reGus, .c18. 11y,

Ergoergo AFD reQus eflt ade&iué

4AF tangens. Q.E.D. d6. 111,

-
oy

FINIS LIBRI TERTIL
Nn 3 Pro=



EUCLIDIS
ELEMENTORUM
LIBER QUARTUS.

DEFINITIONES.

1. Figurarettilinea, 1n figurs
rectilinea infcribi dicitur . cum
fingal: ejus figures que inferi
bitur , anguli, [ingula latera ejus
cui inferibitur tangunt.

2. Similiter & figura circum
| figuram defcribi dmtur , clm fin-
‘gulaejus, que circumfiribitur, ls
tera (ingulos ejus figure angulos
tetigering , cyrcam quam illa de |
[ersbitar. o
3. Fr
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a /

b L) c

3. Figura antémreitilinea in
circulo inferibi dicitur 5 cum fine
guli efus figure, que infcribi-
‘tury anguli 1etigerint circuli pe-
ripheriam. v

4. Circalus autem circum figu-
ram defcribi dicitur , cum circa-
l1 peripheria, fingulos tangit efus
Jigure, quam csrcumferibit, an-
Zulos. -

5. Figura ve-
ro reftilineacir-
ca circulum de-

G [cribi. dicitur ,
\ cum fingula ls-
Gera efus s que
, . circumfcribitur,

circuls perzpberiamtaﬂgant.‘s 5 |

l‘,B F 3

|
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6. Similiter & circulus in f-
gura infcribi dicitur , cum circa-
Ui peripheria fingula latera tangit
cjus figure in qua infcribitur.

7. Retta in circulo accommo- .
dari, few coaptar: dicitur, cum
efus extrema incirculi peripheria
fuerint.

Sic A B. dicitur in circuloac-
commodatanon vero CD.

Pro-
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ProrostiTto. L' pou

In datocir-
culo ABC ac-
ccommodare
/ rettam - BA
wqualem da-
12 reie D : que Circuls diame-
tro BC now fit major..

CONSTRUCTIO.

. In daro cmu!o duc Diametrum
BC s cuifidasa re&a D Gt axqual's, pe-
tito fmsfwrtnm erit. St vern minor. v
2. AbfcindeaBEXD D:&centtoBa s
radio BE defcribe arcum circuit EA,
Dico redan B\ eliceginlem D
& coaptataurin Cizculo, -

DEMONSTRATIO.

LineaD D BE per conﬁru&ionem." :
EA :0 BE qum radii,

Ergo lineaD b0 BA, quz cﬂ co- ;’:f"
aptatam circulo quia ¢ utraque extremi- ., 1v.

tas texminatit in peripheria.
' ' - 0Oe Pro-
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potz; PROPOsiTIO IL

" In dato circulo ABC -triangu-

- lum. ABC defcribere, quod dato
;riangala DFE (it equiangs-
um. o

' CONSTRUCTIO.:
arpur. 1. Ad sdultz tangentis GH
b2 1. Punctum A *conflicuacur angu.
' lus GAB. zqualisangule F. ‘
2. Adidem pun&um A abal-
tera parte fiap HHAC zqualis an-
guleE. .~
. Jungaturre&aBC. .
S - Dico
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. Dico triangulum "ABC ipfi
DEF efle zquiangulum.

DeMoNsTRATIO.

Intriangulis ACB. DEF.

Ang, C(c) .I)IGAB 0 F per conftrut:

Al HAC Q0 E per conftru&. ¢32. III,

\Ang,B(c) 0

Duo anguli C -}-B 2 duobus

F_LE.
Ergo etiam tertius ¢ A ter- 4 cor

tio D, ELR

Ooz P
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PROPOSITIOIIL.

Circa dértim circnlum BCE tri.

ngelum L0 de lefcribere 2quian-
gu/um dalo trmngu/o AFD,
o

| | \ /
}.\. \ L

\\ /

Probl. 3.

CONSTRU CTIO

1. TnanguhDAI* Latus AF produca-
tarinG& H.
2131 2. In circulo duto radioIB, 2 fuat
angulus BIE. zqualis trianguli externo
~angulo DAG.
3. Fiat angulus BIC zquahs €externo
DIH.

4 Ad tria pun&a B. C. E. ducantur
b16.& tres ptangentes OL. OE. LM. -
17 ILL

 Dicoexillarum concurfu oriri triangu-
lum OLM. dato DAF aequzanou]um

DEMONSTRATIO,
E+ Schalio prop. 32. 1. quadrilaterum
- BIEL dividi pcteft in duo triangula,cum
et ’ oo au-
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autem unum triangulum continéat duos
angulos reCtos , duo continebunt qua«
tuor; adeoque quatuoranguli in quadri- .
latero dicto erunt zquales quatnor re(tis :
a quibus fi demantur duo credti LEI, €36 1%
LBI. remanchunt, - . :
Anguli BIE 1 1. 20 2 Re&is,
Atqui DAG-.DAF 0 z'I‘\this.

Ergo BIE 1. L0 DAG - DAE
"Atqui BIE O DAG per contt.

" Remuanet L 0 DAF,
Eodem modo demonfiratur quod fit -
angulus M0 DFA, ergotertius Oerit ¢
0 drertio D, 3L

\ NO T A
_Quod autemtangentes EL & BL in

puncte L concurrere debeant fic patet.. .
Du&a BE.

DuoangulitotiLBI. LEL 0 2 R.
Ergoang. partiales LEB. LBE>_ 2R,

~

¢ Ergo reftx EL.BL conentrent,  eAx, 1

Oo Pro-~

v
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!

P . Prorosirro IV.

Dato triangulo ABC cirmfm |
infcribere.

CONSTRUCTIQ.

1. Duos quoslibet angulos B.
a 0.1 C. 2 divide bnfarxam per retas
BD CD.
. Ex pun&o concurfus D duc

perpendlculares DE.DF. DG.
3. Centro D, radio DE. de-

feribe circulum,

Dico illum tangere omnia late-
ratrianguliin pun&isD.E.F. a-
deoque ipfiinferiptum effe.
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\ DEMONSTRATIO

In triangulis DGC. DFC.
Ang G » F. perconftr.
Ang.DCG » DCF. quia totus
Chbife¢tuseft.
Latus DC commune.

Ergolatus DG * 0 DF. ‘ u;a. L

Eodem modo demonﬂratur ef-
fe DF 0 DE.
- Adeoque tres linez DE DF.
DG funt inter fc zquales. o
Ergo circulus centro D du&us .
:tranfic per pun&aE. F. G. & tan-~
 git ¢ omnia latera ; quia anguli 6.1,
ad E.F.G. funt rc&x, adcoquc ,
d mangulo inferiptuseft, * 4Dk 6

N
A

Pro- o
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NP Pﬁon}osnl o V.

Circa datum triangulum ABC
c:'rm/qm de[criéere.

~  CONSTRUCTIO.
ST, Qrzlibe:cnﬁqhe “dno latera AB,
s 10.I. BC ;divide bifwriamin E. & F. ;
. 2..EXE & Ferigey, perpendiculares |
EDQ' FD. i .
3. Ex pua@o concurfus 5  defcribe
radio DA circolum,
Dico illum quoque.tranfire- per puncts
* B, C. adeoque triangulo circumfcriptum

b L

effe.
DemonsTrRATIO |
Dudtis DA DB DC, In triangulis |.
DEA,DEB: ~ ’ "

’

‘ VLah',
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Latus DE commuse, )

““Latus EA D EB} Per con-
Angulus DEA 0 DEB/ftruct.

Ergo cbafis DA 0 DB, ¢+l

Eodem modo demonﬂratur efle DB
DC, adeoque tres s linez DA, DB
funt inter fe xquales,

o go Circulus ¢centro D, radio DA
- deferipuus, tranfit per omnia_trianguli
pun@a angularia:. adeoque ipfi eft cir-4 ‘I’;f'
cuqunptus d

Eadem conflru&ienis formula obtinet
in omnibus trianguli {peciebus ; camhac -
- folummado differentia, quod in Re&an-
- gulo centrum cadat in pun&ummedmm
* hypotenufz.

In Acutangulo centrum cadat intratrie
angulum.

In obtu(angulo vero extra.

SCHOLIU M.

Ex hac propo{' itione deducjtur Metho« !
. dus defcribendi circulum, per tria pun=
' &anoninlinea reta dxfpoﬁta » tranfeun-

:» tem. % A

Pp  Pro-
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"Peobl. 6, AP'ROPOS!TI o VL

Dato Circuds quadratam m- .
ﬁ:r:bere “ ,

CONSTRUCTIO.

1. Ducantur duz Diametri AC
BD in centro C fcad angulos re-
 &osinterfecantes.
2. Jungantur re&a: AB. BC.
Cb.DA. . {
Dico ABCDefle quadratum
quafitum.

DELMONSTRATIO.

Pro’lateribus.

‘Intriangulis AEB. AED.

Latus

‘ .
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T_atus AE utriquecommune. -
Xatus EB 0 ED: quia radi.
Angulus AEB 0 AED. qula u-

terque rectus.

Ergobafis AB* AD, gk
Eodem modo probatur AD
DC: DCxCB.CBxoBA.,

- Adeoque quatuorilla latera in<
.ter fecrunt zqualia,

“Pro angulis.

Quatuor anguli A.B. C.D.iftis
lateribus contenti funt in Scmi-
circulo. ergoredti. ®

Adeoque. ABCD eft quadra-
tum circulo infcriptum.

b3r It

Q E T

Pp 2 Pre-
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rat . DROPOSITIO VII.

Circa datum Circulum quadra.
tam de/mbm'. .

(4
N

I € fi £ S

 CONSTRUCT10,

~Ducantur duz diametri

AC BD e mutuoadangulos re~
&osin E fecantes. .

.- 2.Perillarum extremitates du-

cantur tangentes FG. GH.HLIF,

Dico illas coeuntes confti-

tucre Quadratum quaaﬁ.
tum F GHI

-

Dex

&;
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 DEMONSTRATIO.
Pro angulis,

. Inquadrilatero AEBF.
4AnguliA.E.B.F. 0 =4Re&ie}s ajnl
Atqui 3 Ang.A.E.B 0 3 Redi + & Schod

ligm, -

Remanet ang. F,0 1 Re&o.

Simuli ratiocinio probatur an -
gulos G. H. I efle retos.

. Pro lateribus.

In parallelogrammis FD. ID.
latera FG? IH foqt 2qualia Dia-
metrg BD . adeoque & inter fe.

In parallelogrammis IA. HA.

lateraF 1. GH funt® zqualia Dia- b 35

metro AC,
Atqui Diametri AC. BD funt
inter fe zquales.

Ergo 4 htera FG. GH. HL |
IF funt inter fe zqualia. :
Adeoque FGHI eft quadra- °

tum quzf{itum. Q.F.E.

Pp3  Pro:
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PROPOSITIO VIIL

In dato quadrato Circulum de-
[crzbere

Probl. 8.

1 C .‘fe
CONsTRUCT?‘O«

1. Ducanturduz dlagouales FI-I Gi
{e interfecantes in E. "
2. Ex E demittatur ad latus FI per-
pendxculans EB.
3. Centro E' radlo EB deferibatur
Circulus.
o Dicaillum tangere laterain pun&xs
A.B.C.D, adeoque quadrato infcrip-
tum efle.

De-
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DEMONSTRATIO.

Ex E. dudis perpendiculatibus EA,
ED.EC. ' o
Intriangulis FAE. FBE. ernnt. .

Angulus A 20 B per conftr. quia reci.
Angulus 2 O 0 P. quiafemiredi, a2 Cor
Latus FE utrique commune, 331

Ergo Latus EA 0 EB.b - b 261

Sic etiam probatur EB 20 EC: &
ECOED: ut&ED D EA.

Ergo circulus centro E , radio EB
defcripeus tran(ib’t perpun@a A.D.C:
& quia dnguli ad illa pun&a funt re&i,
tanget omnia atvra 3 adeoque circulus
quadrato erit infcriptus. _ i

- Q_E.D.

Pro-
e
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robl. 5. P Ro'pOSITm-IX.-

Czrm datum qzmdmtam circa-
- lum 4 [ekbere.

CONS TRUCTIO.

1. Ducantur dxamgm AC.
. BD fecantes fefein pun&o E.

.2. Centro E, radicEB, de.
feribacur Circulus.

. Dico illum’ tranfire per
omnia quadrati puncta
angularia ; adeoque’ illi
cfle cnrcumfcnptum

s - De-



-
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'DEMONSTRATIO,

. Diametri AC. BD, quatuor
angulos A. B.C.D. *bifariam fe. ** Coro.
cant, Ergointriangulo EBA. "'

“Angulus EBA 0 EAB.

ErgolatusEA ® 0 EB.

Sic etiam probatur EB 0 EC.
&&ECOED: &EDA.

Adeoque quatuor lincz EA.
EB. EC. ED. {untinter fe xqua-
les.

b6L -

Ergo circulus centro E radio
EB defcriptus tranfit per omnia
quadrati puncta angularia A. B.
C. D. adeoque ills circumfcri- -
ptus e(’c '

'@, E. D.

. Qq Pro-
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PRoposxTIO, X.

A

Tmngulum Ifof-
celes ABD conflruere,.
\ ¢ujus finguli ad bafin
anguli B. & D dupli
B2 _

"CONSTRUCTIO,
' A & Quamluetcunque lineam AB ita
/ win L diyide 4in C, utZ3ABC it O AC.

Probl.1o,

e A.

fins reliqui ad yerti-
2, Centro A radio AB defcribe circu-
lum.. :
, 3. Ex B in |Ro cxrculo accommoda
br.1v, bre&am BD X AC.
- 4. Docre@am’AD.
Dnco ABD efle triangulum qux{' tum,

, DEMONSTRATIO.
) " Duéta re@a "CD, circa triangulum
'ACD defcribatur circulus ACD.
= ABC 0 0 AChocelt OBD per
. conltr,

¢ypair - Ergo BD tangi circulum € ; qucm-

BA, fecat ) .

€32 1L |Vndeang. BDC <0 A inalterno feg.
’ Ang. CDA CDA.

A
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Totalisang 'ADB (0 ABD) 0 A
+ CDA.
Atqui ctiam BCD 40 A—,- CDA
Eréo
Intrxangulo BCDang. BCD 0 CBD,
Adeoquelarus BD <0 Cp.
Atqui latus BD D AC.
. l:.rUO
Intriangulo ACD latus CD CA:
Adeoque angulus A 0 CDA.,

:T-‘L,'

e 6L

I:rguanuulus BCD (qul i ducbus A & |

CDAceft aequahs probatus) eft duplus =
gull A.

Ergoetiam BDC, quiangulo ABD .

demonttratus eft zqualis, duplus eritan-
guli A,

Adeoque & ADB, quiangulo fABD
eft zqualis , ejuldem anguh A duPlus

eit, Q. E. F.
COROLLARIUM.

In triangulo Hofcele hoc modo con-
ftrudto angulus ad bafin valet duas partes

e 2 .
quintas feu A duorum vel % unius
Reai : quare :maulus A valebie
s "duorum vel—~umus Rc&x

Qg1 - Pro-
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e PROPOSITIO XL

" Dato circulo Pentagondm -
quilaterum & xquiangylum in-
[cribere. R

CONSTRUCTIO.
1. Cuilibetcunque triangulo Iofceli
. juxta preccdentem propofitionem con-
s 2. flituto, aquiangulum ainferibatur EFG
in circnlo dato. .

2. lllius fupra bafin anguli EFG.
EGF bilecentur per re@as F1,GH. ,

3.-Punéta E. H.F.G.1. jungantur
totidem reltis, :
Dice laétum effe quod petitur.

- ' oo De-
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DEMONSTRATIO, ‘

Pro lateribus.

~ Quinque anguli EFI. JFG. EGH.

HGF. FEG {unt inter fe zquales per
confltruGionem.

Ergo 2arcus quibus infiftunt funt ®- 026111
.quales. :
Ergoillis bfubtenfz rele » quz funt b2g. 111,
Pentagoni latera, funt zquales,

[
Pro angulis. _
Arcus HFGI 2 ‘Arcui FGIE, pcr'
partem I,

‘Ergo AngulusE <0 Angulo H. quia ca7. 111
zqualibus arcubus in(ftunt.

Simili modo de duobus aliis anouhs
&c. QE F. T

'%3 ~ Pro-
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" PROPOSITIO XII

Circa datum circilum 'Tenta-

gonum equilaterum & xquzangu-
lum defcribere.

, Theor.’
12.

CONSTRUCTIO.

. Infcribatur Pentagonum regulare
per praeced ABCDE. -
2. Ad punéta A, B. C. D.E. du-
cantur totidem tangentes, que concur-

rentin pun&is F. G.H. I.C,

Dico fa&um quod quxutur.
\ De-
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DEMONSTRATIO.
Pro lateribus.

Ex centro O duGis perpendicularibus
0P.0Q, ut & radio OAmtnanguhs
OAP.OAQ. -

Latus OP @ 0 OQ, quia zqualcs arg. IL
AB. AE zquidiltantacentro, . .

Laus PA ® 0 QA. quia zquales "s e
AB. ACbifeGa funt.

Latus O A utrique communes. -

Ergoang. ©OAP 0 OAQ. Quifiaufe- ¢ g |
rantur ab 2qualibus Re@is angulis OAH
OAG : remancbit angulus HAB 30
GAE.

Dpeinde T mngula BHA. EGA fime
Ifofcelia, quia ex puncto H duéta {unt
duGz tangentes HA. AB : utex puncio dz2 Co-
Gdua GA GE: quz funtd zquales : ﬁ]l 36’
Quare illa triangula habent bafes AB.
AE zquakes, & angulosad bafin HBA.
HAB. zqualesGAE GEA, non folum
dterum aleeri , fed promlfcue omnes e 5 &
quatuor inter fe 2quales, Adeoquee qua
wor latera BH. HA, AG. GE, funtin-
ter fe zquaha. s
1~
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Simili mode demonftcatur omnes
decem lineolas effe inter {e zquales.
Si jam una fit zqualis uni etiam duz

. erunt duabus zquales.

Adeoque quingue latera, qua ex dua-
bus lineolis .conftant, eruntzqualia.

Pro angulis.

Ex demonftratis patettriangula AHB
AGE habers omnia latera zqualia.
Adeoque angulum Hf G. Et eodem
modo de reliquis. ’

. COROLLARIUM.

Si in circulo qualibetcunque
figura regularis fueric infcripta,
linex tangentes circulumia pun-
&is illius angularibus, fuo con-
curlu femper conftituent figuram
fimilem circulo circumfcriptam.

. P ro=
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ProPOSITIO XIII, Peob. 1.
tob. 13.

Dato Pentagono regulari cir-
culum infcribere.

) CONSTRUCTIO,

| 1. Quoslibet duos angulos A & E
. divide bifariam per re&as AF. EF. ,

2. Exillarum pun&o concurfys F,
ducantur ad omnia latera perpendicu-
lares, :

3. Ex F tanquam centro pro radio
aflumta una ex ifhis perpendicularibus de-
fcribatur circulus, L

" 7 Dico illum Pentagono fore in-

{ciptam, -

Rr De-
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DEMONSTRATIO.

In Triangulis AGF. AHF.

AbgulusGAF0 HAH  Per con. |
Anoulus AGF 0 AHF[ftru&. :
' Lams AF utrique commurie,

a6 L Ergo alatus GF 0 HF.

Eodem modo probatur HF 0 IF.
IF 0 KF. KF 0 LF&denique LF
0 GF.

Adeoque omnes iflz perpendiculares
erunt inter fe zquales.

Quuare circolus radio FH defcriptus

tranfibit quoque per punéta LK. L. G.

b16. 1L jin quibus ifta lateratanget; quia anguli
* ad ifta pun@a funt re&i.

QE.D.

COROLLARIUM. L
In quolibet polygono regula-

1
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ti omnes linexz bifecantes angu-
los in uno eodemque punéto con.
veniunt.

COROLLARIUM IIL

| In omni Polygono laterum

imparem habente numerum li-
nea aliquem ex angulis bifecans
oppofitum eriam bifecabit la-
tus,

SCHOLIUM

Eadem methodo in quacun-
que figura regulari circulus de-
feribi poteft., |

Rr a Pro-
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Probl. 14. - P ROP 95 1T10 XIV.

* Circa datum Pentagonum re-
Zulare circulum defcribere.

A

2.

B

' CONSTRUCTIO,

_ 1. Duos quoslibet angulos A
_ & B divide bifartam per reas
s axu. AF. BF, quzaconcurrentin F.

2. Centro F, radio 4F, vel
BF defcribe circulum.

Dico illum tranfiturum per
reliqua puné&ta angularia.

De-
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DEMONSTRATIO,

Iner iéngulo\ FAB.
Ang. £ AB 0 F BA. quiaillo-
.tum dupli funt zquales.

Ergolatus F4 0 FB.

Eodem modo bife&to angulo
C demonftrabitur FB0 FC. &
fic per orbem omnes linex bife-
cantesangulos erunt zquales.

Ergo circulus tranfibic per
omnia pun&aangularia,adeoque
pentagono circumfcriptus erit.

"Q.F. E.

SCHOLIUM.

Eadem confiru&ionis forma
arca quamliber figuram regula~
rem circulum defcribere licet.

L d

" Rrj PRro~



218 . Eucriprs

ralize. PrROPOSITIO XV,

In dato circulo. Hexagontim
regulare defcribere.

CONSTRUCTIO.

1. Centro quolibet pun@o D, radio
circoli DG, dcfcribe arcum CGE,

2. Ex pun&is C.D.E. percentrum
G defcribe tres diametros CF. DA. EB.

3. Ducfex re®as AB.BC.Cp. DE.
EF. FA.

Dico ABCDEF effe hezagonum
quaficum, ‘ De-
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DEMONSTRATIO.

Pro lateribus.

Linez DC. DE fingulz funt 03
Radio DG.
Linez GC. GE.GD fingulifunt Radii.

Ergo quinque linex GC.GD. GE.
DC. DE funt zquales.
Adeoque Triangula GCD. GDE

funt zquilatera.

Ergo duo anguli G & O finguli funt
aunatertia pars duorum reGorum. a Zlc°f~.

AtquitresanguliG, O. S. fimulp va- f,z',,'. L
lent duosre@os, feu tres tertias duorum
re&torum,

Ergo tertius S. etiam eft una tertia

duorum re€torum, .
Adeogque tres G, O, S. funt inter fe
zquales. !
Atqui illis zquales funt tres Coppoﬁ,} crg. L
i X.Q.T.

Ergofex anguliad Centrum funt 2quales.
Ergo d fex arcus, quibus infiftunt,
[ ] . d26.I1L
unt @quales.

Adeo-
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e29. L. Adeoque ©fex fubtenfz, qua confti-
tuunt latera figure, inter fe funt zqua-
es. '

Pro angulis.

Hos effe @quales facile patet, quia
€2r. 118 £ finguliinGiftunt zqualibus arcubus, fc.,
quatuor {extis partibus totius peripheriz :

Ergo funt inter fe zquales.

COROLLARIUM.

Hexagoni latus zquale eft radio,

SCHOLIOM.

- Du&is tribus re&is AC, AE. CE,
circu(oinfcriptum erit triangulum zqui-
lateruim,

Pkda
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- PROPOSITIO XVL. b

I\ In dato Cir-
E/ \/ w culo Quindeca-
1{, \\\ /) gonum regulare

VA -/
LN I/

defcribere.
F:\__/JG
CONSTRUCTIO.

" 1. Circulo (a) infcribe pentagonum regulare agr. 1v;
ARFGH.~ ’ N
3, ltidem (b) triangulum regularc ABC.
Dicoreétam 8F , forc latus quindecago-
m quefit.
DEMONSTRATIO.

. Pentagonum dividit. totam peripheriam in

quinque partes xquales; quarc qualibet conti- .

net unam quintam fcu tresdecimas quintasto- -

tiusperipherix: adcoqueduz AE. EF, fexdeci-

masquintas contingbunt. .

Triangulum vero dividit totam peripheriam in
tres partes xquales ; quarum qualibet ut AB con-
tinet unam tertiam, leu quinque decimasquin~
tastotius peripherie. Tum .

Arcus AEF fex decimz quinte.

Arcus AEB quinque decimz quint:'e-} .

Arcus BF una dedma quinta,

Ergo lit ducaturre&a BF , eique zqualesqua-
tuordecim in circulo coaptentur, deferiptum erit
quindecagonum, ®quilaterum, cumomnesar-
¢bs fint zquales, -

‘FINIS LIBRI QUARTIL..
' Sl . Pra-

b Schel,
15. IV,



EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER QUINTUS,
DEFINITIONES. '

1. Pars eff magnitudo magni-
- thdinis, minor maforis, cumme-
titur majorem.

£Um totam it fua parte majus, pa-
'Ctet partem contineri in {uo toto,-
Hoc autem duplici modo fit,

Vel continetur ita ut aliquoties fumta ,-
pracifereddat fuum totum feu ipfi 2qua-
lis fit ; quemadmodum numerus quatuor

fea 4, eft minor toto12, adeoque in
illo continetur, & quidem ita, ut ali-
quot vicibus, {cilicet tribus fumtus, ac-
curate zqualis fit toti 12; Et inde hac
pars Mathematicis dicitur Aliquota, qua
fuum totum abfque refiduo dividit', id
quodiidem eftacmetiri: & hanc Partis
fpeciem Euclides folummodo refpexit,
altera, quz fequitur, negleQa..

Vel parsita continetur in fuo toto, ut

. aliquoties fumta totum vel excedat vel ab
- illo
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illo deficiat, adeoque non accurate ipft
zqualis fit. Quemadmodum numerus 4,
cum minor fit toto 14 ;. inillo’continebi-
tur; fed quia ter fumtus toto minor eft ac
quater toto major , hac pars non poteft
dici Aliquota, ut altera pars notata :
quia tamen aliquam exhibet quantitatem
totius quantitatis , vocatur pars Ali-
quan‘ta. :

Cazterum cum Euclides adhibuerit
Magnitudinis vocabulum , {ufpicari licee
illum meminiffe folunquantitatis conti-
nuz,, quz vulgo magnitudinis nomine
Mathematicis venit; minime tamen ex-
cludenda eft quanvitasdifcreta & in nu-
meris pofita, quz fuas etiam habet pare
tes: quibusilla omnia, qua de rationibus
& proportionibus to;ohoc libro demon-
firat, zque facile imo pro captunoftra
facilius accommodari pofiunt,

Quare & noscum multis aliis omnes
hujus libri propofitiones, negle&is li-
neis demonftrabimus in, numeris ; tum
quia illis magis fumus affueti & de illis
fzpius quam de lineis cogitavimus ; tum
etiam quia illaqua de numeris probantur,

fi cui libet, ipfis lineisapplicari poffunt,

SY a2 2. Mul-
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2. Multiplext antem eft major
qiantitas quam metitur minor.

+ Quemadmodum pars fuum totum di-
vidit féu meticur ablque refiduo vel cum

* refiduo; ita reciproce etiam totum a fua
parte dividitar vel finc vel cum refiduo.,
Prius illud totum idem eft quod multi-
plexy cujus in hac definitione fit mentio ,
non intelleéto altera, quod cum refiduo
divitur , quodque adeo multiplex dicinon
ancretar,

3. Ratio eff duarum quantita-
tumejuldem generis{ mutuaque-
dam [ecundum communens menfu-
ram habitudo. -

Cum propie loquendo una eademque
res ad fe ipfam non poflit comparari fe-
cundym quantitatem , quiafe ipfanon eft

_ Znajor nec minor , patet plures requiri
mter quas legitimainftitnatur compara-
tio; quz etiam tantum poflunt efle dua,

Tz autem neccflario requiritur ut fint
res homogene ; ut' quantitates ejufdem
generis; quales funt linea cum linea

- » coni-
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comparata; fuperficies cum fuperficie ;
corpus cum corpore: nullo ergo modo
linea comparari poteft cum fuperficie vel
cum corpore, nec fuperficies cum cor-
pore quianon {unt ejufdem generis,

Porro ulteriorem hujus homogene-
itatis explicationem. tradit Euclides in
definitione §. '

Hac autem intelligenda eft in quan-
titatibus fecundum magnitudinem , feu
_partium  zqualivm numerum , adeo ut
una res altcra fit vel major vel minor
hoc eft ut una res\plures vel pauciores
fimiles {eu xquales contincat partes quam
altera,

Ex quibus patet rationem nihil aliud
efle quam modum feu formulam conti-
nendi, qua una quantitas aliam quanti-
tatern continet, vel in illa continetur
quz capacitas cun per nullam aliam ope-
nationem quam per divilioncm innotef-
cat, liquet rationem {Qu comparationem
duarum quantitatum non clarius quam per
fraionis formam poffe exprimi, -

Exempli gratia; ponantur duo numeri
16 & 4. qui faltem aliquam inter fe ha-
bent rationem , quia numerus 16 majot
et numero 4, adeoque numerum 4 in

: T O {e
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fe continet. Ut-jam ulterius ifta ratio
examinetur videndum eft quoties 16
continet 4, quod perdivifionem inne-
tefcit; quia autem fa&ta divilioneacqui-

ritur 4 pro quotiente pronuntiamus ra-

tionem 16 ad 4, effe quadruplam. hoc

eft 16 effe quadruplum numeri 4: vel 16

Ac haberead 4 ut 4ad 1: Idquod etiam

commode hoc modo.exprimitur per fra-

&ionem -’-g quz innuit 16 per 4 efle di~
videndum vel jam fupponit divifum, -

Si jam fummantur duoalii numeriex. gr.
8 & 2, & eornm rationem examinando
comperiatur numerum 8 minorem 2z e-
tiam quater in fecontinére, quiaper di-
vifionemn idem quotiens 4 obtinetur ; que

per modum fra&ionis expofita fic ftabit
3

Inde patebit rationem que intercedit
inter 16 & 4, efle eandem, velfimilem
vel zqualem rationi qua eft inter 8 & 2:
quia nimirum 16 toties continet 4 quo-
tigs 8 continet 2.

Porro hinc fir manifeftum zquimulti-
plicem effe nihil aliud fignificate quam
habere eandem rationem : ut {i dicatur
16 elle 2quemultiplicem numeri 4, ac

0T T Belt
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| Seftoumery =2 4 idem elt ac fi dicatur na-

menm16ad. 4 habere eandem rationem,

2 qumhsbet 8 ad numerum 25 cum wutri-
| lquefc. & 2= quemltiplicitas & ejuldem
-} ntionisidemn quotiens 4 per ejuldem di-

vifionis acquizitur operationem : quare
gjuldeny rationis notationem hoc modo

) . 168
expnmerehcetf-‘ 0 -

Quz fraGiones, ut iterum in aliam
rationum formam reducantur, dicimus
16 efle ad 4 quemadmodum 8eftad 45
vel fecundum noftram quautimur fcrip-
tionis methodum 16 ~4= 8 1 2.

Duorumautem cujuslibet rationis ter- -
minorum ille qui ad alterum refertur An-
tecedens dicitur; ad quem vero fit relatio
Confequens rationis dicitur, Utin ratio-
nei6ad 4 terminus Antecedenseft nu-
merus 163 confequens vero 4 :- quem-
admodum ab altera parte , in ratione 4 ad
16, numerus 4 Antecedentis, 16 vero
confequent’s acquirit nomen.

Rationes autem non uno dividuntur
modo: nos duas afferemus pracipuas.

1. Ratio dividitur in rationalem &
irrationalem,

Rationalis eft qu veris numeris po-
teft exprimi ut 6 ad 3: quz eft ea-

/ dem
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- dem cum 2 ad 1. quz dicitur dupla.
+ - Irrationalis vero eft quz veris numeris
exprimi nequit, ut in quadratoratio la-
teris ad Diagonalem; quz, licet aliquo
- modo exprimatur per numeros qui Surdi
dicuntur , fcilicetut 1ad /2, cim ta-
“men _/ 2 non fit verus numerus, fed tan-
tum imaginarii cujuldam numeri nota
veris tamen numeris explicabilis noneft.

1I. Ratio dividitur in'rationem ®qua-
litatis vel inzqualitatis.

Ratio zqualitatis, eft quando duo ad
fe comparata funt zqualia: ut4ad 4: &
2 ad 2, ' A

Inzqualitatis eft, cum termini inter
fe comparati inzquales fint, ut 4 ad 3
& 2 ai 6. _ .

Hac autem iterumeft. ,

Majoris inzqualitatis, .cum terminus

" antecedens major eft confequente: ut
4ad 3. & 6ads, )
‘Minoris inzqualitatis, cum antecedens

eft minor fuo confequente , utzad 6. &

4 ad 12,

Proportio eff rationum (imili-
{udo. '

Quem-
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* Quemadmodum in omniraticne re-
quirantur dyo rermini feuduz quantita-
tes, itain omni proportione requiruntur
duz rationes , cum una eademquc ratio
adfeipfam proprie compardri nequeat,

Cum ergo duarum rationum una ita
fitccorfticuta, utiilius terminus antece«
dens. fuam confequentem tozied conti-
neat, vel in illo contineatur five abfo-
lie & fine refiduo five cum annexa
futtione, quoties alterius anteccdens
faum confequéntem continet.vel in illo’
continetur, vel fine vel cum fra&ione
quz precedenti @qualis eft, duz ifte
ntiones conftituent Proportionem, .

Ex: Gr: quia numerorum12& 4 ,
Antecedens 12 fuum confequentein 4
toties ({cilicet ter) continet  quotics nu -
mérorum 9 & 3 5 antecedens o fuum-
confequentem 3 » videlicet etiam ter 5
doz ifte rationes 12 ad 4 & 9 ad 3 erunt
inter fe fimiles feu zquales feu potius
ezdem fcilicet triple; & hac fimilitudo
apud Mathematicoavocatur Proportio,

Eft autem proportio triplex, Arith-

. metica, Geometrica, & Mufica.

L Proportio Arithmetica eft @qualitas

! excefluum vel differentiarum inter tres,

Tt qua-’
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quatuor vel plures humeros; in qua no-
tandum eft quemlibet numerum poﬂ"e ree
cipi pro differentia.

Utr. 2. 3.4.5. 6. In qulbus umtas
eft differentia.

Vel1.3.5.7. 9. 11, QJI binario fe
invicem ‘excedunt.

Veli. 4. 7. 10.13.16. Qnternano.
Et ficin infinitum,

-

II. ProPomo Geometrica eft rationum
fimilitudo inter-tres, quatuor vel plures
quantitates , feu numeros. Poteft autem
& hic quilibet numerus pro denomina-

“tore ratonis affumd excepta unitate.

Ut 1. 2. 4.8.16. Qui funt in” ratio-
ne dupla adeoque 2 eft rauoms deno-
minator.

Vel 1. 3. 9, z7 8 1. Qui cum fint
in ratione tripla numerum 3 pro denomi.
natore habent, ,

Propomo Mufica eft qua tres quan-
titates ita ordinate funt 5 ut eadem fit
ratio pnmz ad tertiam, qua differentiz
inter ‘primam & fecundam addifferen -
tiam inter fecundam& tertiam. In qua-
proportione funt tres numeri 6. 8. 12, .
cum eadem f t fatio. primi numeri 6 ad

. ter-
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tium 12, quaelt numeri 2 (exceflus
primi) ad numerum 4. (exceflum fecun-
)

dum,)

5. Rationem habere inter [e
quantitates dicuntur 5 que pof-
[unt multiplicatz fe mutuo fupe-
rare.

. Hic ulterivs explicatur quanam fint
quantitates ejuldem generis, inrer quas
intercedit ratio, ut {upradcfinit 3.vidi~
mus; nim, - quarum illa qua antea erat
minor , per nultiplicationem fic poteft
augeri; ut'majorem fuperet. -

-Unde patetinter illa, in quibus talis
multiplicatio nullum habet locum , etiam
nnllam omnino dari rationem. Sic linea
in infinitum multiplicata & fibi ipfi adid-
ta, nunquam fict mafor aliqua fuperficie :
cum lineatali multiplicatione non dege-
nerabit in fuperficiem; adeoque inter li-
neam & fuperficiem nullaintercedit r3-
tio : quemadmodum etiani nulla reperitur
inter lineam & corpus , nec inter fuper-
ficiem & corpus ; cum qualibetcunque .
multiplicatione nec linea, nec fuperfi-
cies reliGa fua fpecie in corpus mu-

S Tta t3-
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tabitur , adeoque nec ipfomajus evadere
poffi. ‘ .
Cumn autem inter latus quadratiejufs
_que diagonalem multiplicatio cbrineat ,
certo conéludimus-illa rationem inter fe
habere : latus enim ita multiplicari &
. fi5i ipfiaddi poteft ut diagonalem fupe-
ret; cum per 20. I pateat duo latera
trianguli majora efle tertio latere quod
eft ipfa diagonalis : Hac antem ratio
-t fupra notavimus , elt iirationalis o
cign veris numeris illam exprimere non
detur, :
Prztereare@ilinea & curvilinea inter
fe rationem habere poffunt 3 cum inter
illa (it 2qualitas & inzqualitas. Lunu-
lz crefcentis quadraturam, Hippocrates
Chius, & Parabolz Archimedes inve-
nerunt. Anguli re@ilinei cum curvili-
neo zqualitatem exhibuit Proclus. .

- 6. In eadem ratiome quantita-
tes dicuntur effe prima ad fecun-
dam, & tertia ad quartam, cum
prima fuam [ecundam toties pre-
Je vel cum tali fraitione continet
wel in illa comtinetur 5 guoties
- Y ) frt.

]
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precife vel cum quali fraétione
tertia fuam quariam contines wl
in ://a continelur.

Cum proport; ‘onalitatis indicium ab
Euciide datum nonex ipfis propofitis nu.
meris fed quahcunque eorum mulnphca-

-tione fit dedu&tum; nosillud nimis lon-

ge petitam ahqmm proportionalium pro~
prietatem fuppeditaie putamus ; quare
illo omiffo aliud ev!abemusmdlcxu'n ex
ipfis numeris propofitis derivatum, &
hnmediate ex rationis natura, anteaex-
plicata dedultum,

Supra quippe vidimus rationem ni-
hil aliud effe quam certam quzmdam for-
mulam fen modum continendi , " quo
una quantxtas aliam ¢ontinety vel ab alia
continetur : quemadmodum pofitis duo-
bus numeris 16 & 4. modus ille quo 16
numerum 4 continet poteft exprimi per
nomen quaaruph quia 16 iplum 4 quatuor
vicibus continet,

Si jam ex duobus aliisnumeris 8 & 2,
unus § alterum 2 etiam conzinedt eodem _
modo qui quadruplus dicitur, patet u-
trinque modum continendi effe zqua-
temn vel potius eundem ; cum autem,

T t 3 ub .

~
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- ut fupra notatum eft, ratio & madus
continendi fit unum & idem, facilecon-
cludimua, rationem etiam utrinque efle
eandém : adeoque quatuor quantitates
16 & 4ut& 8& 25 binas ac binas fum-
ptas effe in eadem ratione. v

. Eodem modo cum numerus 20 nume-
rum 8 non abfolute aliquot vicibus ablque
fra&tione contineat , fed modo conti-

- nendi qut dicitur duplus cum dimidio ;

fi tx numeris 10 & 4, primus 10 fe-
cundum 4 eodem modo duplo cum di-
midio continet; utrimque modus conti-
nendi, feu quod jam pro eodem fumi-
mus, ratio erit eadem adeoque quatuor
quantitates 20.8 ut. & 10. 4. binz
ac binz acceptz 5 in eadem erunt ra-
tiope, .

7. Eandemautem rationém ha.
bentes quantirates , vocantur pro-
‘portionales. ' '

Quz proportionales in duplici confti- -
tuta {unt genere, '

Aut enim {unt continue proportiofa-
les, . '

Aut non continue, quz fimpliciter
. tantum proportionales dicuntar. -
" ‘ Con-
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Continue proportionales dicuntur ilja
quantitazes quz funtin Progreflione geo-
metrica , inter quas atermino ad termi-
mm eadem contiuuatur ratio, cundem
terminwn bis repeténdo, ut femel pri-
m& rationis {it' confequens, anteccdens
vero {ecundz. ,

Ex. gr. ex progreffione gemetrica ,
cjus dominator eft 2, fcilicet 1.2, 44
3.16. -eligantur quatuor termini 1. 2. 4.
8. illi eruar coutinue proportionales 5
quigj eadem ratio fcilicet duplaa termino
dterminum continuo procedit: primus
enim 1 fe habet ad {e8undum 2, ficutidem
fecondus 2 ad terium 4. dcinde fecundus
2lehabet ad tertium 4. quemadmodum
udem tertins 4 {ehabetad quartun 8.

Non continue proportionales dicun-
Wrquantitates. quando eadem ratio quz
eltinter prinmum & fecundumn non conti -
uatue inter fecundum & tertium, fed
ibi interrup ta demuin inter tertium &
qurtum inv enitar , ut in hifce numeris
12.6.8. 4. Ratioquzell inter 12 & 6,

honcontinuyyaryr 6 & 8, fedibiinterrup.
tranfit aq duos reliquos terminos 8

4> curtxy 8 numerum 4 toties conti-
ezt quoties 13 continet 6. Hz autem-

quan-
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quanmates. ut fupra notavimus , gene-
rali nomine dicuntur Proportionales,

8. Cum <vero prima quantitas
Jecundam pluribus vel panciori.
bus vicibus contineas, quam ter-
tia continet quartam, tunc pri-
ma ad [ecundam dicitur bhabere
maforem vel minorem. raltonem

 quam tertia ad quartam.

Ponantur quatuor. numeri 8. 2. 6. 3.
ex quibus primus 8%ecundum numerum
2 pluribus vicibus (fcilicet quatuor) con.
tineat quam tertius 6 quartun 3. (quiil-
lum bis, continet),, ratio quam 8 habet
ad 2 eritmajorratione 6 ad 3. Ex ratio-
nis enim natura fupra vidimus rationem 8

ad 2 exprinﬁ pofle per frationem ;8~
(cujus valoreft 4), ut & rationem 6 &

6
-3, per fraltionem T (qua tantum 2 va-

]e:) Cum autem fra&lo prima fecunda
ma;or fie, patet etiam immediat€ex ra-
tionis natura primam rationem fecunds
cffe majorem,

Deinde ex quatuor numeris 12. 6. 82,

anus num”rus l‘ fecundum 6 paucxon-
. bus

N R
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bus vicibus contineat (fc. bis) duam tet-
tius 8 quartum 2 (utpote quater) : it fra-

.12 . ¢ . 8 . .
&io ~ minor fralione - quippe pri-
ma valet tantnm 2 fecundavero 4, Cum
autem fra&io & ratio unum idemque fo-

nent, etiam primam rationem {ccunda
minorem effe patebit, '

9. Proportio vero in tribus ad
winimum terminus confifiit.

- Qualibet ratio duos requirit terminos:
unum antecedentem & unum conlequen-
tem : Proportio vero duasad minimum
exigit rationes: adeoque quatuor po-
ftular terminos : qui exprefle etiam re-
quiruntur {i proportio non {it continua : fi
vero proportio conftituatur continua, tres-
termini fufficiunt , & tum medium bis fu~
mendo idem eft ac fi quatuor effent pofiti.
Quemadmodum in numeris 2. 4. 8. vel
6. 8. 4. velaliis tribus quibuslibet , sa-
tio primi ad fecundumeft prima: ratio
vero ejufdem fecundi ad tertium eft al-
tera, quz duz unam conflituunt pro-
pertionem, " '

Vv 10, Coum.
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10. Cum tres quantitates propor= -
tionales fuerint s prima adtertiam

" dicitur dupligatam habere ratio-

nem eam quam eadems prima ha-
bet ad [ecundam. _

e vero cum quatuor quanti-
' tates fuerint continue proportio-
tionales 5 prima ad quartam di-
citur trzp/zcamm habere eam ra-
‘tionems, quam eadem prima ha-
bet ad [ecundam. .

Er fic porro uno amplius ;
quamdiy proportio exfliterit.

Quidam putant _rationem duplam &
rationem duplicatam, wnam & eandem
rem fignificare, qua duotamen’accura-
te afe tnvicem funt diftinguenda.

Ratio cnim duplainterceditinter duas
quantitates feu numeros , quorum unus
alterum pracife bis continet: quemad-

“modum nymeri 8 ad 4. vel'Ga3.funt in
ratione dupla t cujus correlarum ratio fub
dupla eft m rationibus 4 ad 8 vel
3 a6.

Duplicata veto ratio etiam invenitur

in
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in numeris , ubi rationis duplz ne mini.-
mum apparet veftigioum. Exemplo gratia
in hilce tribus numeris continue propor-
tionalibus 3.9. 27. ratio quam primus 3
ad tertium z7t,'ﬂ duplicata rationis quam
idem numerus primus 3 habet ad fecun-
dum 9 ; licet nulla inter illosinveniatur
dupla; unde patet rationem duptam &
duplicatam fignificare res toto ccelo di-
verfas, '

Dicitur autem ifta ratio duplicata,
quia ratio qua eft inter primam nume-
rum & fecundum, inter fecundum &
tertium adhuc femel quafi repeticur,
Notandum autem eft hanc rationis repe-
titionem non ‘aliter concipiendam efle
quam per formam Multiplicationis ; itaut
politis rationis terminus 3 ad 9, ad repe-
tendam adhuc femel eandem rationem
illius termini per fe iplos debere multi-
plicari, fcilicet 3 per 3-& 9 per 9. utob.
tineatur ratio terminorum 9 ad 81, que
ratio erit duplicata rationis 3ad 9.

Adeogqne primusterminus 3 fe habebit -

ad tertium 27 ut 9 ad 81. Iilos quippe

numeros effe proporaionales evidenter ex
rationis & proportianalium natura antea

tradita fit mnifeftum, cumnim, primus

‘V,v 2. 5
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3 infecundo 27 tot vicibus ({cilicet no-
vies) continetur, quot ‘vicibus tertiis 9
continetur in quarto 81,

Si jam porro ponantur quatuor conti-
nue proportionales 2. 4. 8. 16. ratio qu
eltinter ptimum 3 & fecundum 4, pri-
mavicesepetitur inter fecandum 4 & ter-
tipm 83 & deinde fecundavice inter ter-
tium 8 & quartum 16, Qua repetitio
cum per multiplicationem fiaz y» ut ra-
tionis 2 ad 4 inveniatur triplicata, ter-
mini 2 & 4 primo debent per fe ipfos
multiplicari; cujus multiplicationis produ-
Glis 4 & 16 adhuc femel pereofdem ter-
minos 2 & 4 multiplicatis obtinebuntur
termini 8& 64, conflitucntes quafitam
rationem triplicatam, Terminosenim 2.
16. 8.64. cfleinter fe proportionales ex
«natura’racionis facile probari poteft.

Czterum ex his omnibus notandum
venit, rationem duplicatam nihil aliud
efle quam rationem quadratorum, quz
a propofitz rationis terminis fiunt, Ra-
tionem autem triplicatam alicujus ratio-
'nis unam eandemque cffe cum ratio-
ne cuborum , qui a terminis flunt.

11. Homologe quantitates (m
guatuor proportionalibus) dicun-
tur

-~
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tar effe antecedentes quidem ante-
cedentibus , confequenites vero con-
[equentibus. S

Sint quatuor’ proportionales 2. 4. 3.
. 6. quantitas prima 2 & teitia 3 funt utri-
ufque rrtionis antecedentes, adeoque ho-
mologz feu cjuldem naturz rem fignifi-
cantes: duz vero reliquz {c, fecunda 4,
& quarta 6 4 quia utrivfque rationes
fant confequentes, fimiliter funt homo-
logz. i

De modis argumentandi.

Cum Mathematici ex quatuor propor-
tionalibus non unam tantum fed plures
eliciant conclufianes , quas modos feu
formulas "argumentandi vocant; Eucli~"
des illos ad fex revocat, qui totidem fe-
quentibus . proponuutur definitionibus,
& in hoc libro § totidem fere propofi-
tionibus demonftrantur. :

12. Alterna ratio eff [umptio
antecedentis ad antecedemtem .
& confegnentis ad confequen-
tem. L '

Vv 3 Sint



342 EucLibpss,
~ Sint quatuor quantitates proportio -
nales ‘ '
In quibus 12 & '8 fintantecedentes ;
reliqui.vero 6 & 4 confequentes; alter -
" nando erit
Hoceft Antecedens 12 eft ad antece-,
dentem 8, ficut cgnfcqucns 6 ad confe-
quentem 4.. Id quod demonftratur ,
. prop. 16.

13 Inverfa ratio eff fumptio
confequentis inflar antecedentis
ad antecedentens velut confequen=
tem. :

Si ponantur quatuor proportionales
12 —6 = 814.
‘ ‘Ra:ioﬁe inverla it erit,
’ 16 — 12 = 4 l 8.
© Seu ordine retrogrado priorem pro-
portionem’ legendo
. 4_ S 8 : 6 l 120

. 14. . Compofitio rationis ef}
fumptis amtecedentis com confe-
- - gqaente

D
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quente velut unsus ad ipfum con- .
fequentem.

Sint iterum quatuor proportionalés
Per compofitionem rationis dicimus.
126 8-lg
T —6 1T ] g,
¢ feu18 = feu12 ‘4
Hoc eft prima quantitas uga cum fe-
cunda fefe habet ad ipfam fecundam ficut

tertiacum quarta ad ipfam quartam, Ho-
jus.demonftrationem vide prop. 18.

15. Divifio rationis ef} [um-
ti0 exceffus , quoantecedens [upe-.
-rat confequentem , ‘ad spfum con-
fequentem.

Sint quatyor proportionales,
18 — 6 = .12 14
Per divifioniem rationis proportio fic
flabit,
18—2-6 - 122

feurz 6= “fag 14

Hoc eft primus terminus minus feu
dempto fecundo fe habet ad ipfum fe-
o ~ cun-
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. cundum, quemadmodum tertits minas
feu dempto quarto ad ipfum quartum,
Hic argumentandi modus demonftratur

prop. 17. -

- 15. Converfio rationis ef} [um-
Ptio antecedentis ad exceffum ,
quo antecedens fuperat ipfum com-
[equens.

Propofiti fint quatuor proportionales,,
18— 6 1214,
Per converfionem rationis hanc habe-
sus proportioneni.
IS—'-— '3 - 12 4-
= fuiz — 12 feu 8

Hoc eft prinus fe habet ad ipfum pri-
mum minus feu dempto fecundo, quema
admodum tertius fe habet ad ipfum ter-
tium minus feu dempto quarte, Hzc de-

> monftratur in Coroll. prop. 17.

17. Ex equalitate ratio eff |
fi pléres duabus [int quantitates,
& bis alie multitudine pares ,
gue bing [umantur in eadems ra-

. pr7 8
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tione; cum wt in primis quants-
talibus prima adultimam, fic &
in (ecundss privia ad ultimam. (e
habeat. = IR

»

Sinttres quantitates. 12, 6. 4.
Ecadhvctresaliz, ¢, 3. 2. -
Per rationem quz elt ex zqualitate.
concludimus =~~~ - . .
12 ~ 432 6 13 ! -

Hoc eft prima fuperiorum fe habet ad
foan ulimam , quemadmodum prima
inferiorum ad fuam certiam,

Quia auremn hzc conclufio ducbus -
modis, ex iftis fex quantiteribus elicitur 5
duplex etiym fe aperit ex @qualitate ra-
tioj fc.Ordinata & Perturbata, =

18. Ordinata proportio eff »
cum fuerit (pofitis [cilicet fex
quantitatibus) ut prima [uperio-
rumad [aam [ecundam , ila pri-
ma inferiorum ad [uam [ecundam
deinde ut fecunda [uperiorum ad
Suam ultimam, ita fecunda infe-
rioruin ad [sam ultimam : & con-
. | Xx ' cle
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cluditur quod prima [uperiorum
[e habeat ad [uamultimam , quem-
admodum prima inferiorum ad
Juam ultsmam. o

Sinttres quantitates 12. 6. 4.
Ettresaliz 6. 3. 2. -
) Inquibus 129—6=2 613,
Deinde 6 —4= 3le.-
Proportio ex zquoordinata fic ftabit.
12— 4= 612,
Huojus modi demonftrationem vide
prop. 22. : )
Cazterum hac proportio dicitur Ordi-
nata , quia&in fuperioribus & in infe-
rioribut eundem fervat ordinem,

19. Pertyrbata autem propor- .
L tioeft, cum pofitistribus quanti-
tatibus ¢ aliis tribus ; us in [upe-
rioribus prima fe habeat ad [uam
[ectindam, ficin inferioribus [es
cundaad fuam ultimam : & in [u-
perioribus fecunda ad [uam ulti-
mam, iia in inferioribus prims
ad fuam fecundam: & concluds- .
R tur

‘n
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tur : quod prima [uperiorum [e
ita habeat ad -fusm wultimam ',
quesnadmodum prima inferiorums
_ad [uam ultimam.

Sinttres quantitates’ 12, 6. 3.
Et dliz totidem” 16, B, 4.

Inquibus 12 —6=2 8l4.
Et - . 6—3Z16.18.
Proportio ex zquo perturbata fic erie
12 = 316 1 4,
Hujus demonftrationem vide pro.z3,
Perturbata dicitur hazc proportios
quod in fuperioribus & inferioribus non
idem fervetur ordo, fedille quafi pertur-
berur,- o
y

LEMMA L
Multiplicatio nibil eff aliud
quam maltiplex additio: ficus e-

tiam divifio nibil aliud quam mal-
tiplex & campendia[q [ubtraitso.

DEMONSTRATIO.
Pars, Sitnumerds 6 multiplicandus
i ' Xx 2 pet
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per numerum 4, nihil aliud imperatum
clt quam, utnumerus 6 tories fumatur,
feu repetatur feu fibi ip{raddatur, quo-
ties unitas continerut in 4 ,-fc. quater:
adcoque idem faciatus five nutherum 6
multiplicemus per 4, five eundem qua-
ter ponam & illos quatuor numeros 4 in’
unam’ fummam colligam , cum utrobi-
que obtincatur 24. -
Pars 2, 'Si numerus 24 proponantur
dividendus per numerum 4, idem eft ac
fiexaminandum effet, quoties numeras
4 224 po(fit fubtrahi id quod in ‘divifione
unica fubductione fic divifore prius per
quotientem mulriplicato cumn fubtraétio-
nes tot fieri poffint, quot unitates divi-
fionis contineat quoticns. Quare nulla

- eftditferentia five 24 dividatur per 4 five

4 a 24 fubtrahatur quoties fieri poteft
cum. utrobique idem obtineatur quo-
tticns 6. R o
 Notandum autem in multiplicatione
non femper opus efle ut multiplicatio re-
vera fue, & numeri inter fe commifce-
angur, ut productum uniconumero ex-
primatur; cum eadem multiplicatio alia
“etiam forma defignari poffit, nimitum
multiplicatores juxa fe invicem fcriben-
. T de
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do interpofito figno . x ..

Ex. gr: fit.y niu?tiplicancgiqs per4fa:

&a mulriplicatione obtinetut productum
32, quod ctiam hoc‘modo £xprimi po-
telt 8 - x- 4.quod in pronumtiatione va-
lec 8 muliipkcataperg, o :
Quz cxprimendi forma hoc hibet
commodum qued jam pateat ad oculum
per quam oyerationem & ex quibus n
meris illud producium fitortum, quod
in altero produlto 32 nontamclare di-
ftingui poteft. cumillud etiam ex multis

alits additionibus & multiplicationibus

generari potuiflcr.
Praterea fi productam 8 -x. 4 divi-
dendum fit per 4, omiflo numero 4 feri-

bendum crit 8. vel {cribendum eft 4 > ﬁ

dividi debeat per 8.

Similitet in divifione non opus eftut
femper verg fiat divifio; cum quotiens
qafitus etiam aliaforma poflit exprimi,
fi nim. numero dividendo {fubferiba-
tur divifor inter utrumque ductaiineola.

Ex. gr. oporteat dividere numerum 32
per 8, fata reali divifione obtinetur
quotiens 4, qui etiam delignari potiet

per formamam frationis % » qui quo-
‘ X x3 - tiens

-~
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.tiens ia elocutione idem valet 32 partes

- quartz, feu3adivifaperq.

LEMMA IL

81 duo aquales numeri per eun-

dem numerum multiplicentur , pro-

duila erunt inter [¢ £qualia. Si -
ucro per eundem numeruwm divi-

dantur y quotienies erunt equales:

'DEMONSTRATIO.

- 1Pars; Per Lemna 1 multiplicatio eft
multiplex & compendiofzadditio: adeo-
que unus numerus multiplicandus toties
fibi additur, quoties alter (qui priori po-
nitur zqualis) {ibiipfiadditur : quiamul-

tiplicator utrimque ponitur idem: unde
patet idem fieri ac {i zqualibus zqualia

. addantur; quando nimirum fummz (quz

2An 1

-«s 2. Pars. Per idem Lemna 1 divifio™ -

produdto zquivalent) inter fe funt 2 -
quales: ‘

eft multiplex ac compendiofa fubtra&io
ergo ab uno numero dividendo totics

fubtrahitur divifor quoties ab alteradivi-

dendo (qui per hypothefin priori zguags
)
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eft) fubtrahitur idem divifor » quare in
ifta diyifione utrinque idem fit, ac fi ab
zqualibus 2qualiademantur; quare refi-
dua (qua quotientibus zquivalent ) inter -
{e funt zqualia. \

LEMMA IIL

3¢ duo in equales numeri per
- eundem numerum muliiplicentur
produila erumt inter [e inzqualia.
8i vero per eundem diviforem di-
}z:idan;ur. quotientes erunt inde
es.

bAz3

DEMONSTRATIO!.

1Pars, Cum per Lemid 1 multipli-
catio fit compendiofa Additio: fiduo’
numeri inzquales per enndem numerum
{nultipliccntur s idem'eft ac numerus ma«
jor toties fibi addatur quoties minor mie
nori. At vero fiinzqaalibus #qualiaad- .
jiciantur , 4 totafuntinzqualia per Ax.a Avy]
4. Ergo etiam , fi numero. majori -
majot toties adjiciatur quoties minoriad-
ditur inori, prior fumma, que hic
producto #quivalet , - erit mazor al-
terac A o
o A« Dars
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2 Pars. Quia divifio nihil aliud eft
quam com pendiofafubtra&io, fi duo nu-
meriinequalcs per eundem pumerum di-
“vidantur, nihilaiiud fit quam quod idem
;fiumerus ab una parte a majori fubtraki-
tury abaltcraveroa minori.

- Patet autci; eundemnumerum pluries
fubrrahi a majoripofle quam a minori;cum
major cundem numeram plaries ontineat -
quam minor; &cum plures iftz fubtraQio-
pis vices conftituint majorem quotien -
tem , fequitur ex divifione majotis nume -

. ri._pef alwm quemlibet acquiri majorem

quoticnzcm , quam €X Ininoris nuiners

pereundemdivifione,
. @vihe

LEMMA IV.

8t idem mumerys vel duo nume -
ri aguales per uymeros inequales
miltiplicentur, produltaerunt ins
equalia y & quiders produitum
maforis multiplicatoris erit mafus
produlto minoris-multiplicator:s.
Ut & fi dividantur per nume-
r0s inequales 5 quotientes  erunt
inequales. Major quidem ille ubi
T ‘ “di-

)
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- divifor eft minor; at verominor,
ubi dvvifor eft major,

DEMONSTRATIO,

Hzc ex fuperioribus nullo negotio de-
duci poteft.

Quatuor hifce Lemmatibus praemiffis,
& qualicunque Arithmeticaruth in fra-
Gionibus operationum notitia prefuppo-
fita, quedam fubjungimus Theprema-
ta, quatanquam generale omnium fere
totius libri quinti propofitionum demon-
frandarum fundamentum praftruimus.

THEOREMA I

Si quatuor quantitates [int pro-
portionales s produitum quod ori-
1ur ex multiplicatione extrema-
ram ef} zquale producto mulsipli-
cationis mediarum.

DEMONSTRATIO, _
Sint quatuor proportionales.
8§ —4 =613

Ratio 8 ad 4 cademeft cum fxa&i&né
| LYy &
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PSP ..
;.& ratio 6 ad 3 exptimitur per fratio -

-6 . . o
nem T : quiaautem rationcs funt eadern
{ea zquales; erunt quoque fra&iones in~
ter {e inter fe zquales, ‘
. 8 6 .
Adeoque 7 05

- utrinque multipl, per 4.

i o R

PerLemma 2.

Et utrimque muitipl. per 3.
.8 .x- 3P4 +x. 6per Lem, 2,
Hoceft produ&tum extremorum 8 &

's per fe invicem multiplicatorum eft

zquale produtto mediorum etiam mul-
tiplicatornm. - Q. E. D,

THEOREMA 1L

87 duo producia (int inter fe 2~
qualiay unas multiplicator primi
produlti fe habet ad yunum nulti-
plicatorem fecund;i produlis, quein~
admodum reciproce alter mult 1pli-
cator ejufdem [ecundi producti fe
habet ad alterum multiplicatorem
Lrimi produlli,

. - / «

\ ‘ . De-
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DEMONSTRATIO.

. Sint duo producta inter fe zqualia.
8 .x+ 304 -x. 6.per Lemna 2,
~utrimque divid, per 3.

'8;04 . X.

.

per Lemna 2,

utriuqde divid, per 4.

8 6 ~
~  — per Lemmaz.
- 4. 3

Que fractiones i revocentur ad ratio.
nes. erit :

Quod justatendrem Theorematis E D,

COROLLARIUMIL

Eodemmodo pofler demonftrari effe,

86 =.413.
Vel —— 4= 618.
Vel3 == 6 =413,

Qua profortiones involvunt tum Al- -
‘ternationem , tum inverfam etiam ra-
tionemy

'Yy 2 | - Co-.

- -
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'COROLLARIUM IL

Hinc evidenter patet, fi quzhbetcun -

que quatuor quammres eo ordine fint PO— :

fiz, & produGum exrremarum produ-
&o mediarum fuesit zquale, certiffime
inde concludi poffe , iftas quatuor
q‘x;amuates eo ordine proportionates
efle.

SCHOLIUM

Si quilibet datus numerus ex. gr. 24.
refolvatur in duos per quorum multiplica-
tionem potuerit generari, (quod hic qua-
ter poteft fierivelper 1in24. velperz2

_in12. vel per3in 8. velper4m6)facﬂc.

- probatur efle,

I v— 2 214
Vel 2 — 73 — 81 12..
Vel 3 —— 4= 61 8.
Vel 1 e 3 == 8124,
Vel 1 —— 4 = 61 24.
Vcl‘z-——4:61z

‘Et ﬁc de quohbet aho numero dato.

Theor c-.

i
1

[
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"THEOREMA 11I

8i ex quatuor quantitatibus
. prima ad [ecundam majorem ba-
| eat rationem , quam tertia ad
quariam : produltum quod fit per
multiplicationem exiremarum ma-
jus erit producio mediarum.

DEMONSTRATIO.

Sit in quatuor hifce quantitatibus
8 —3 <4l
Eritfecundum ante diGa,
8 <4 .
3 _.2I

utrimque multipl: per'g.
8 < 3 -x.g4perLemmas,.
) . . ' .
utrinque multipl. per 3.
8 .x. 2 <3 .x- 4.perLemna3.

Hocelk prodh&um extremorum 8 &
2 majus producto mediorum 38 4.
Q. E. D.
Yys | Theore-
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THEOREMA IV

8i duo produita fint inequalia,
prima_quaniitas multiplicans ma-
joris proautii ad primam quanti-
_tatem multiplicant cm minorispro-
dults mzyorem babebit rationem ,
- quam reciproce [ecdnda quantitas.
| ejufdem minoris producii ad fe-
cundam quantitutem majoris pro-
duiti.

" DeEMONSTRATIO,

Sit ex propofitis hifce praduéis
8 .x-2 <3 -x. 4.

utrinque divid. per 2.
8 <3.x-4 perLemna3.
2.

utrimque div. per;.

S 4
3

Hoceft redxgendo bafcc fraGtiones ad

rﬂtlonCS
§—3 <4la, /QE,D.
' . :CO',-
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COROLLARIUM I

Fadem: methodo facile poffer demon-
I’tran efle

8 4 £ 31 2,
* Vel 2 - 3 <418, |
Vel 2 = 4<3Iz'
o COROLLARIUM IL

Hinc fequitur , fi quaehbetcunc]ue
quatuor quantitates ordine fint pofite
produ&um extremarum producto me-
diarum {it majus, firmiter concluden- -
dum efle, primam ad fecundam habere

majorem rationem , quam tertia habet
ad quartam,

SCHOLIUM.

Si duo quilibet numeri inzquales 24
& 16 refofvantur in {uos multiplicationes

fc: 24 & .186.
in in
1.24. 1. 16,
2.12. 8,
3. 8 . 44
4. 6: T

ex
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ex hoc Theoremate patet efle

Vel 1- I<16124..

Vel 1 2 < 8124.

Vel 1 4 S 4124,
Deinde =

Vel 2 w—1 < 161 12,
Vel 2 = 2 < 8112
Vel 2 —g < 4112,

Poftea.
Vel 3—1 <« 16138,

Vel 3%—2 <& 818.
Vel 3—4 < 418

Denique
Vel 4—1 < 1616.
Vel 4= < 816,
Vel 4—4 < 418
Prater alias 36 majoritatis proportio-
nes, quz ex hifce nnmeris elici poffunt.

Theo-
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'THEOREMA 5

8i ex quamar qaanmat:&m'
prima ad [ecandam minorem ha-
beat ravionem , quam teriia ad
quartam ; pradu&um guvd fit per
multiplicationem extremaram mi-
wus erif profucto smediarum.

DEMONSTRATIO.

Sit in quatuor hifce quantitatibus -
4—27 813,

. Erit i>—§

uttmquemultxpl .per3.

' X

$:X" 358, Per Lemma;

utrinque multipl. per 2.
4 -x+ 3> 8 :xs 2.per Lemma3,

Hoc eft produGum extremarum 4
& 3 cft minus producto medlarum
2 83 .

Tz’ Theore-
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THEOREMA &.

i due produiia fivt inequalia,

: ptzma guantitas multiplicans mi-
weris produiti ad primaw.quanti-

tatem  multiplicantem: majoris

producti minorem habebit ratio-

merm ». quaws. reciproce fecunda

guantitas ejufdem majoris produ-

(i ad fecundam quantitatem mi-

"\ 7oris produlti.

DEMONSTRATIO
Sxt ex ducbus hifce produ&ts.
4 +x-37> 8
e atnnque dmd perz.

4 : 3> 8. PerLemma3

utrinque dxv. perpee3.

.i>_8
2

T per Lemma 3.

Hoc eft redigendo ad rationes
A= 2@ 813 ,
Co-
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COROLLARIUM I

Eadem methode facxl&pqﬁ'et dcmon- |
fteari. quod fit . '

Vel 3 — 8%» 214.
Vel 3—°—z> 814..

COROLLARIUM. II

Hinc patct » i qualibefcunque.qua-

. tuor quantitates ordine fint pohtz, &
' produGum extremarum fit” minus- pro~
I du@o mediarum, certiffime concludi,
primam ad {ecundam habere minorem ra- .

y tionem, quam tcmaad qwtam
| SC H OL IU M

| _ Siduo qmlibet numeri mkquales 16&
- M refolvantur in fuos multiplicatores :

fe:16, . 24
in
.16 . le24q
2. & 2,124
4 4 3778,
4. G.

Zz 2 . Ex
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Ex Boékaeorcﬁmepa(et'btfe

T x> 241160
Vel1 — 25> 313116, \
Vell—3;> 8l

Przterca. ;
Vel2a— 152418 |
Nel 2 = 25> 1218, ‘
Velz._.3> 818 :

¢l 3

Vel 2 4 >

~ Denique .
Vel4....x:> 2414
Vel 4 —2p 1214
Vel g =35> 8147
Vel4.-..‘4> 614.

. Prater ahas 36 mmomaus pro
tiones ; quex hilce namcns deducl
poflunt.

Jam fequuntyr ipfee ben qmnu
Progoﬁtxones. .

- PrRo=
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. Prorositro-f

S}[ﬂnt quotcungue magnisuds-
wes few quamtitates proportionales
A.B.C. D.E.F. quemadmedum
fe babuerit unaantecedentivm ad
fuams. confequentens . fta ommes
avtecedetides G fimal fo hubebunt
ad omnes confequentes. etiam ﬁnml
Jumptas H.
DEMONSTRATIQ.
Sintinéadem inter fe satione
A3—=1B
C 6 — 2 D }
E¢~i-3 FJ °
- Gi18—6H.

Demonftrandum oft effe fummamad

fummam ut quzlibet antec;denlad fuam
confequentem.

Hocelt 18—6= g} 1 O

Deinde 18—-6=2 6Faz.

Denique 18 ——6= 914 -

Quit. it qualibet prapartione produ-
&um extremorum fa@a multiplicatione
eft zquale produ®o mediorum, quatuor 1
illagum termini {unt * proportionales.

Lz 3 ‘Pro-

1 2Cer0l;
ke By



€' Theor.
2.

% Ax.:'z._

166 EucLipis. -

Prorositd IL & XX1V.

Si ptima A ad fmwd‘ms eanlem ba-
bueris rationcm » quam te1sia C ad quartam.
D ; habuerit astem & quinta E ad fecundats
B eandems vationem quam fexta E ad quar-" -
tam D; Etiam G, compofita’ prima ium
quint4 ad feru»dm B , eandem babebir

rationem qwm}i tertia cum fexta ad quar-
mD., - . ,

DEMo‘r’qsrRA'i'I"o.
4 "B C D
Sitg ~—— 2 — 61 2.A
Ew " Ty T
Grg - “Has -\

.

* Si inftituatur muluplxcat:o, ‘produ@a erunt

:gluaha. ergu (a) itz quanutates{untpropomo-

v : ;uitcr N
. 4> i
v~ z ;
on -
e f |
.'..‘1' b mﬁ;. velm pmpomonc.
gzt 13, QED

Pra”
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prorosiTto IIL
8§ quatsior quantitates A B.C.D. fint
proportionaler 5 " & prima A4 & textia C pex
eundemn quemlibet numerum G multiplicen~
wr : productum primuym E [e babebit ad fe-

wndam B 5" quemadmodum. productum (e-
ondump E adquaniamD, .

DEMONSTRATIO. .

A B CDy
4—-—-‘2:613.}“
G 2 G2

——

2s - Fa i

.Demonftrandum eft -
E- B F D
§ ——2 = 12 1 3
1dquod (a) exinde patet, quodproduétaex:
tremc?mm&mcdiorum (untzqualg, @ Theor,

3.
) Aliter
L
2 3 o N
utrimque multipl, per 2.
8, D2 ‘Lemnaz. T '

2 . 3 : . LT
" Hoc eft in proportionc
8 o~ 3 = 12 ) 1l 3

. Pro-“,v
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pRorosSITIO IV:

3i qumsor qnantitates 4. B. C.D, fint
proportionxles; prime vere A & tersia C.
per quembibes eundem nameram G mulri~
plicentnr; w: & fecanda B & tertia D per
. alium numeram XK. quitnor :jh p’ndu&w
imter fe propottionali erant,

DEMONSTRATIO,

Sint quatuor,propqrtionalcs
A B

E 8T 6 FuiMg .
Demonftrandum eft quatuor produ&i E.L.
F- M. effe proportionalia feu
—— G - 1n .
Quod ex Theor. 1 fequitur, quia faGamul-
: tlphcatlonc produéla extremorum & mediorum
fnter f¢ funtzqualia, -
Aliter

£ 0 E
: :
mulnpl perz.

; \’D 3 Lemma a.

dmdcpcrg, ‘

- 8 iz . : .
TV peridem Lemmaz,
Hoc eft ia proportione ‘

8rm65 1aly.. p
5O~
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'PROPOSITIO V. XIX.

87 totum Aadtotum B eandens
babuerit rationem , quam ablats
pars C ad partem ablatamD : e-
tiam parsreliqua E ad partemre-
liguam F , eandem habebit ratio- -
nem s quanstotum A adtotum B.

DEMONSTRATIO;
A8 4 B
Cé 3DP

Eit E F. A B,
2— 128 1 4

Quia produdta funt xqualia,
per Theor. 2.

Kad - PRo%
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Prorositio VI

i prima A ad fecundam Bean-
dem babuerit rationem, quamier-
tia C ad quartam D, habuerit
awem & quinta E ad fecundam
B eandemrationem quam fextaF.
ad quartamD. Si quimta E [ub-
trabaiur a prima A, & fexta F.
actertiaC T

Vel refiduum primum G erit 2-
guale fecunde B & refidvam fe-
cundum H equale quartz D.

Velrefiduum primum G fe babe-
bit ad [ecundsm B ficut refiduum
Jecundum Had quartamD.

DEMONSTRATIO.
o CASUS I.
- A B C D
© 12 e 2 = 18 1 3-\;
E 10 . Fag, /
G2 - H3.

CA-
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CASUS I '

_— 2 I2 3. .
Per Tlcor.2
Al'ter,
CASUS L.~ y
Loy
2 .
10 Ags S
2 3
2 3 . .
7 ? per Axiomag3.
Eritin proportlone, quZ ex rationis z-

qualitatis A
2 = 2 = 3 1
CASUS II.

¥ v _.8) '
2 3.8,
6
i o) — Iy
2 3/ '
8 e

2 3.
Hoceltin pmpomonc A
§ — 2. = 12 1 3
Aaz 2 - . Pro-
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- ProrosiTIO Vl[.

1. e Equales A & Aad ean-
dem C eandem babent rationem.

2. Et eadem C ad zquales A
& A eandem habet rationens.

- DEMONSTRATI1O,

. Pars I,

A C A C.
C I e 4= 12 ] 4

‘ Pars IL
C A .C A 4

4 —12= 4 1 120

- Quia utrobique produa funt
®qualia. perTh:z.

| Pro- |
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ProrosiT1io0 VII[

]

1. Inequalium quantitatum A.
B.major A ad eandem C majorem
rationem habet , quam minor B.

2. Et eadem C ad minorem B

majorem haoet rationem quam ad

majorem A.
DEMONS TRATIO
- Pars L

A. , B
16 < 8 exhypoth,
utrinque divide pers. C.

1 8 per Lemma 3
5 < S LI

Hoc eft in proport:one
16 — 5 < 81 s
: Pans 1L o
5.0 5
8 > 16}D' ’

3, 2 " per Lemma 4.
81> — P 1

Hoc eft in proportione,.
5 — 8 < g3 1 16. .
i Aaa 3 Pro-

.
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PROPOSITI o IX

1. $ide Bad eanden: C ba-
beant eandem rationem 5 tlle «-
quales inter fe erumt.

2. EtfeademCadAé‘Bba-
beat eandem rationem, :/l:e iti-

dem &quales erunt.

DEMONSTRATIO

Pars L
A C B Cc
15— 4= 15 1 4.
Ergol-s 0 i‘i
4 4-

: © muldipl. pers.
5 B 1, pl. per4
Pars II
C H C B
4~—~15 2 41 135.;
Ergo. 40 4
_ 5 15
—— mult, perxs.
15 -%x- 4015 -x. g.perLem,z.
: div.per 4.
15 20 15. per idem Lemnn 2.
. ' Pres

Lol
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ProrosiT 1o, X.

1. ;i A ad C majoremratio-
nem habet quam. B adaeandem C,
erit A major quam C.

2. At [i eadem Cad B wm;orem
ratwnem habuer:t quam ad A, erit
B minor quam A.

DEMONSTRATIO.
PARS I

: muIt per 4.
16 <8 perLcmmag.

"PARS 11,
C B C A. .
<t

Multlpl perS
4. < 4%

e 8 pet Lemma,

Mul-
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. ~

Multipl. per 16.
4 -x-16 4 +x. 8 Lem.3.
div, per 4.

16 < 8,

Alio modo.
A C B C
- 16———.-4 <8l4. ’
Frgo4 .x. 16 <4 -x. 8. The,3.
—_ : div. per 4.
16 <« 8. Lemma 3,

- PARS 1L

C B C A..
' 4—8 <4 116.
Ergoq .x. 16 < +x. 8, Theor. 4.
— ~ diy: per4.
16 < 8. . Lemmas,

PRa._;



o
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PROPOSITIO XI.

Rationes s que eidem rationi
Junt exdem., vel fimiles vel 2qua-

les, inter [e [umt eadem. vel firus.
des vel #quales.

DEMONSTRATIO
St8 m—g= 613
Et10 mm—§—~ 613
Erg8 — 4 = 1ol

Quia nimir, produ@a funt 2qualia. per
Theor, 2. Vel fic.
'8 6 .-
~ 0 -~ .
4 3. -
10 6
s & 5

Ergo é- 0 e Ax. 1,
4 5

Hoceftin proportxonc.
8 ~— 4 = w5

P ROPOSITIO XIL
Hec efi eadem cumprima, qus

'wderz ote .
oot Bbh . Pros



~
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‘Proposrxio XIII
Si primaratio fit equalis fecun-
de rationis [ecunda vero fit ma-
for tertid : (imiliter etiam prima
sertia major erss.

DEMONSTRATIO.

Sit 16 = 8 = 121 6.
‘Atverorz— 6 < 413,
“Ergo16—8 < 413
Quia produdum extremorum eft majus

produ®o mediorum, per 2 Coroll,
Jheor: 4. :

Velhoc modo;
S
Z‘Atqui? < .‘;..

E;gd —1-: < g'-

—= Etin propoftioue
16w S 413,

Pro-
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PROPOSITIO XI/.

8i guatuer proportienslium A. B.C. D,
prima A fueritmafor tertia C , erit & fe-
cundamajor quarta D,

Si A equalis C erit B aqualis D,

Si A miner C, erit B minoy D.

"DEMONSTRATIO.
CASUS L
A B C D
12-"—"8: 6 l 40
Ergosz -x. 408 -x- 54 Div.

~

12 26 I
4. > 8. perLemma4.
- .- CASUS IIL -

A B C D.
ize—gq 12 1 4.
’Ergou ‘x+ 4012 -x- '4‘}D' N

12, Vi ol
4 30 12, Per Lemmaz,
-CASUS III.
A B C D.

Frgo 4. ox+ 12906—-% $).
o4 o5 P Ex B,

s 7

13 <6. Lemmag.
BB T R
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Prorosttiro XV..

o 8 due quantitates 4 & Be- -

qualibus Vicibus [umantur Jew per
eundem numerum multiplicentur
[umme [eu produita babebunt in-
ter [e eandem rationem quam ba-
bent pofite quantitates A% B,

DEMONSTRATIO.
A B -
:

u—E;it 8 e 24 7 1 120 -

Quia produta funt @qualia, Theor: 2,

SCHOLIUM
Siexdem quantitates A & B pet ‘eun-
dem numerum dividantur ,. quotientes
ipfis quantitatibus proportionales erunt,

ATE
. 2

e gt - e g ——

- Pro-

N

TR ) parThia
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ProrosiTio XVI. -
8i quatuor quantitates A B.C.
| D.proportionales fuerint, ille e-
viams viciffim proportionales erunt.
DEMONSTRATIO.
A B C D
16—8 = 4 1 2.

Erit etiom viciffim , {eu permutando,
. 16.—’4: 8 13.

Quia fa&a: multiplicatione producta
funt 2qualia, per Theor: 2.

* SCHOLIUM.
- Commode-hic demonftratur ratio in~
verla, Sinf Proportionales,
A. B C D
=8z 4 1
Exitper Theor.I. .,
16 .x- 208 .x* 4.
. Efga per Theor: 2. & =
¥y 8 l 16, Q.E.D.

h)

o "~ 'Bbb 3 T Pro-
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- PROPOSITIO XVI1

" 8i compofite quantitates pro-
portionales fuerint , ille quoque di-
Vif & proportionales erunt. '
DEMONSTRATIO.
A B C D

16—12= 816

Erit quoque dividendo.
16 —3-12 ‘
feu 4
1d quod multiplicatione probatar -

pet Theor.z.:
Vel alio modo per prop: 6 hujus

16~ 123816\, - i
X2 6 )S

. w6
12 = — ] .
- "--feu N 6.

4— 122 2 1 6. "Q.D.E,
.SCHOLIUM.
Cum ratio converfa commode hicin-
feripoffit, fintproportionales.
16 ~ 12 =816,
Erit convertendo -
‘1“_‘ L = 4:8}{. '»nz.‘ L
Quia nim: produca funt zqualiad

- per Theor: 2 o
_ o, Pio-



Lipea Qui NTus. 383

Proro s'n:ib XVIIL

Si divife quantitates propor-
tionales fuerint, ille quoque com-
pofite praport:males erunt.

DEMONSTRATIO,
A B C D.
4— 122216
Erit componendo,

?_:..‘—_12 — 12 ri-— 1 6
Per Theor: 2. cum produ&aﬁntzqualxa. ‘

Aliter per prop 2, hujus,

4=~ 123 z 16
12 >A

ProrosiTi10 XIX. |

Vide propo[ §. que cum lm' eff
eadem.

PioPosrno XX, -
Hae demanﬂmbztur pofipr.23.

Pro--
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PROPOSITIO XXI.
Et hac_poft propof 23.

—ty

" PROPOSITIO XXII

i fuerint quotcuiique thzt:ta-
tes A B.C. & alie numero 2qua-
les D.E. F. fuerit autem ordinate
4t AadB. fic D adE: &ut B.
2dCitaEadF: ille ex £qualira-
te ordinatd in eadem ratione erunt ; ;
boceff AadC.ut Dad F.

DEMONSTRATIO.

Pofitz fint quantitatos
A B C, e
.16 8 4.
D E F _
12 6 3.
- Ttautfie
A B D E.
16--8"" 13l 6
- Et
B C E F.
8 4613
_ . Eric
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Eritex aqualitate ordinata,

""A C D F.
16-—4__.17.15

‘Per mu!t:pl:catxoncm extremorum &
medlorum juxta Theor: 2.

. * Aliomodo-

16—8 = 1216 461
viciffim 16. V, 4 1c1§im 16. V;
16—127 816 ‘§——6 413

+ Atqui etiam : f&
4 — 3= 816¢:
Ergo 1.V,

16 — 12 2 413

Etviciimi6. V., '
A C D FE
16— 4 = 121 3'

Hifce fic demonﬁratxs dxcnt Propof' .
tio 20.
Si prima A fucrxt < tertia C, etiam
uartam D fore <fexta F,
SiAfit0 C. foreD D F.
SiAfits,. C, foreD > F,

Quz omniaex prop: 14 patent fi ulti-
ma proportio permutetur ut fit
16 — 12 = 41 3.
Cce Pro-
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PrRoPosiTio XXII
Si fuerint tres quantitates A.

o B.C, &ralietres D.E.F, fue-

vit autem perturbateut Aad Bita
EddF; &utBadC itaDad
E: illeex aqualitate perturbata
in eadem ratione erunt fc. A erit ad
CutD adF.

. DEMONSTRATIO.

Pofitz fintquantitates A B C.
. r 16 8 2.
D E F.
™ 24 6 3.
_ Ttaut fie
162~ 8= 6137
. Et
8§ — 2= 2216,
Erit ex zquo
16 —— 2 24 13

" Quia multiplicando acquiruntur pro-
du: zquilia. Ergoper Theor, 2. illz
quantitates proportionales.

-+

Alio

T o e ks A cm
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Alio modo N
16—8=613. L8—2:2416.

Ergo Theor. 1, Theor. 1.
3°x* 16008 :x-6.8.x, 6012 +x- 29

Ergo per Ax. L
3% 1602 .x. 244
Adeoque per Theor. 2.
A C D F
16— 2 = 241 32
Quibus pofitis dicit propofitio 1.
Si fit ‘prima A < tertia C, etiam
uartam D fore majorem fexta F.

SiAfit2 C,foreD D F.
SiAfic > C.foreD> F.

Quz omnia rorfus ex 14V, éatent ’
fi ultima proportio permutetur, ut fit
©16 — 24 =21 3.

S

ProrosiTIO XXIV. -
Hazc eff eadem cum drop. 2,
que videri potefs.

P .
.oa Ccc » Pro«
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prorosiTro XXV,

i quatuor quantitates 4. B.C.
‘D proportionales fuerimt: maxs-.
ma A fimul cum minima D. reli-

quis duabus B. C. fioml /umptt.r
majores erunt. .

/

'DEMONSTRATIO.}

A B C D

2—4=9 1 3
 Permutando 16, V.

12‘—"‘9—‘ 413. 12 <g4ex hyp,
dxvndendony , Ergoo <*3 r.z.PV J

3—9 = Lls

: - Atgui 9 < .
Ergo; < I )A . Duz ultimz.

Rt— &Bﬁmul<B&C.
Q. E. D.

Reliqua fequentesnovem propoﬁtlo-
nes non funt Euclidis; poffont tamen,

eadem, qua praecedentes Euclidis, faci-
litate demonftrari,

‘Pro-
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PROPOSITIO XIXVI

- i prima A ad (dundarmi B ba.
éaem‘ majerem rationem quams.
tertia U ad gquartam D, babebit
nveriendoguartaD adtertiam C

Wajorews ralionem guam fecanda
B ad priam 4.

DeEMONSTRATIO.
A B C D

Sit 8-~ 4 <5 13
Eri per Theor. 3.

3 % 8 <s x4

‘Brgoper Theor. 4.
3§ <418

*v;aEm

Cccig - . Pros
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PROPOSITIO XXVIL

" 85 prima A ad [ecundam B ba-
buerit majorem rationem 5 quam
tertie C ad quartam D, habebit .
quoque vieifim prima Aad ter-
tiam C majorem rationem quam
fecunda B adquartamD. -

DEMONSTRAT!IO.

A B € D
Sit 84 <45 13,

Eric8 -x- 3 <5 -x- 4.Thy3;

Ergo per Theor: 4.
8 —— 5 <4l

QE.D.

[ 3

Prq:
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pRorositio XXVIIL

Si prima A ad fecandam B bha-
buerit majorem rationem quam
tertia C ad quartam D. habebit
guogue compofita prima cum fe-
cunda ad ipfam [ecundqgm Bmajo-
rem rationem quam compofitater-
tia cum quarta ad jpfam quartam

" DEMONSTRATIO.

A B C .D.
Sitg— 4 <5. 1 3,

Erit quoque
T 844 <53 4.
-~ fea 12 —4< feu 8 Ls.

Quia produftum extremorum eft ma-
. jt}s pro dutto mediorum. per Theor: 4o

Aliter.
8 ]
745 i,
to i } .
4 3 J
12

3 e
< - AX. .
P
Rocelt 12 — 4 <81 3.
: Pro-
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Prorositio XXIX.

8¢ prima A ad fecandam B ha-
buerit majoremrationem quam ter-
tia Cadquartam D, habebit di-
videndy prima minns few demta
fecunda , ad ipfam [ecundam B
wiajorem rationem , quam’ tertia

. minks [en demptaquartaadipfam

7

quartamD.

DEMONSTRATIO,

A B C D.

- Erit quoque -

121 4 8§—~3
feus 4 <feu 5o .
Pcr Theor. 4. Quia produGum ex-
tremorum eft majus producto niedio-

I3,

fum, Vel etiam hoc modo.
8
2 )
¢ 31,
- A iI
4 3
i 8

T <\ g-. per Ax:g
Hoceltg—~4 <513 QE.D.

Pro-



/
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P\Ropomrrd XXX,
8i 'primé A ad fecundam B

majorem habuerit rationem, quam
tersia C ad quartam D 5 babebit
per rationis converfionem , prima
ad ipfam primam minks few dem.
pta fecunda . majorem rationems
quam tertia ad ipfam tertiam mi-
nus quaria, :

DEMONSTRATIO.

A B C D
12— 4 <8l 3.
Demonftrandum eft quod fit
12 —12 47> 81 84-3.
feu 8 feus. -

_ Id quod patet ex multiplicatio-
tionem : quia nim. produftum
extremorum eft minusprodadto
mcdiorum. per Theorema 6.

qu ' Pro.
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PROPOSITIO XXXI

Si fuerint tres quamtitates A.
B.C.¢ranetres ‘D.E.F. fitque
major ratio prime priorum A ad
Jecundam B, quam prime pofte-
riorum D ad fuam fecundam E - ut
© & major ratio [ecunde priorum B
- ad fuam tertiam C . quam fecun-
" de pofleriorum F, ad fuam lertiam
F : Erit guoque ex 2qualitate or-
- dinata mafor ratio prime prioruns
Aad fuamtertiam C, quam pri-
me pofieriorum D , ad fuamter-
tiam F. '

. DEMONSTRATIO,

A B C
16 8

D E F
9 5 3
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Id quod patet ex mulnplxcatxone ,
cum produ@um extremorum fit majus
produ&o medlorum, pet Theor: 4.

.A_hter,
16 — 8 < o I g
- viciffim. 27.V.
16.— 9 < 81 s

Ee |
8§ — 4 <515
- viciffim. 27. V.
8 ?"‘"5,‘4 4-1 3

K

- Ergo.
16 —_— 9 < 4 [ 3
Vncnﬂ' m 7

- Q, E, D.

Ddda  Pros .
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Proprosirio. XXXIL

Si fint tres quantitates A. B. C.
& alie tres D.E. F. fitque ma-
Jor ratio prime priorum A ad fuam
. fecundam B quam fecande pofte-
riorum E ad [samtertiam F - ut &
ratio [ecunde priorum B ad fuam
gertiam C major quam prime po-
fleriorum D ad [uam [ecundam E
Erit quoque ex equalitate pertur-
batamafor ratioprime priorum A
ad (uam tertiam C, gquamprime
2ofteriorumD ad [uamteriiam.F.

DEMONSTRATIO.
A B C ’
16 8 5

"'D, E F
e

Sit 16— 8 < 6147 \

Utk 8 — 5 < g 6.

'\’ Erit ex ae'quo.’

16— 5 < 9lg4.
' - Pt
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Per Theor: 4. Quia fcilicet produ-

Gum extremomm et majus producto
mediorum, - ,

Alio modo.
16 '8 4614 _
Ergo 16 .x. 4 <8 -x+.6.

Et
8. -5 <9le6.
8 rxo 6<5 .x.-g.
Ergo. -
16 “X. 4<5.x. 9.
AdcgqueIG s <914,

P Theor: g

Ddds  PRes .
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ProrosiTiO XXXIII.

Si fuerit major ratio totius
A adtotums ‘B , quam ablati (
ad ablatwm D, erit €5 relzqm
E ad rehiquum F major vasio
guamtotius 4 ad totum ‘B.

"DEMONSTRATIO.
Sint in majori ratione tota
- ALB |
quam partes 4. 3 D/
] Erit8—3 <i1zle.

Per Theor: 4. quia produtum
extremorum elt majus produlto
mediorum. '

Pro-
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ProrosiTio XXX]V.
Si funt quotcunque quantitas
tes, A. B. C. ¢ ale xquale:
numero ‘D.E. F. fitque major
mtto prime priorum A ad pri=
mam pofiersorum D, quam [e-
-~ cunde B ad /Ecmzdam E: uter
Jecunde "B ad ﬁcandam E major,
' quam tertie ((ad tertiam F, ¢5*
fic d.inceps.
1. Habebunt omnes prmm‘
fimul 4. B. C. ad omnes poféerso-
res fimul D. E. F. majorem ra-
~ tionem , quamomnes priores ‘B.
(. reliGia prima A, ad omnes
pofieriores E. F. relifia. quaque
prima D. -
2. Minorem autem quam prt' -
ma priorum eA ad pnmam po-

/?er:orum F.
3. Ma-
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3. Majorem denique quam
ultima priorum (" ad wleimam
pofteriorum F.

DEMONSTRATIO.
Pofitz fint quantitates. ‘ '
Priores _Pofteriores.

An Ds
C4 F 3.
Summz  24. 14.

Pars Il B-.C E-L-F.
24 —— 14 <12 1 8.

PARS IL A D. .
24, em——— 14- > 12] 6-’
Pars I ¢ .C F.

34— 14 < 4 3

Partis 1 & 3 demonftratio pendet ex
Theorcmate 4. quiaprodu&ta extremo- -
rum funt majora produ@is mediorum.

Pars vero 2 demonftratur per The. 6,

quia produGum extremorum eft minus
Produ&o mediorum,

Finis Lisr1 QuinTI.

Eu-



EUCLIDIS

ELEMENTORUM
LIBER SEXTUS.

DEFINITIONES.

1. Sumiles figure retilines
- Junts que & angulos fingulos fin-
gulis equales habent  atque etiam
latera, que circum angulos 2qua-
les (unt o proportionalia.

- . ‘
D conftituendam figurarum re@i-

linearum fimilitudinem requirun.-

" tur duz conditiones. ,
1. Ut finguli fingulis inter fe fint 2=
"quales anguliA& D:B. & E: C&F,

2. Ut latera circum iftos zquales an=

ulos fint proportionalia , fcil. )
® ~  Ece Cirgp

A
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_ CircaA.D BA__AC= FDIDF.
Cira B.E CB__BA = FE 1ED.
Circa C-F  BC —_CA= EF 1 ED.

Ergo fi una ex hifce conditionibus de-
ficiat, figurz nullomodo erunt fimiles <
quemadmodum quadratum & altera parte
longior figura, licet habeant omnesan-

ulos 2quales . utpote retos, quiave-
" ro latera non habent proportionalia, fi-
milia dicenda non funt.

. 2. Reciproce figure funt ,cum
in utraque figara antecedentes &
confequentes - rationim termin
fuerint. o .

17

s,

Quemadmodum in parallelogrammis
AC. BF. & duélis diagonalibus in trian-

§u-
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gulis ABC. BEF. fifit ABin prima fi-
" gura ad BG fecundz, {icucreciproce EB

fecund e ad BC primz , ill dicuntur re-
ciprocz.

3. Reila AB dicitur [¢ila effe
(ecundum extremam & mediam
rationem, cum fuerit uttora AB
ad'majus fegmentum AC.ita idem
mafus [egmentum AC ad mings
(egmentum CB.

A c B

In propofitione tr. Libsi II. Eucli-
des docuit fecare lincam jraut T fubtota
Jinea AB & minorifegmento CB com-.
prehenfum fic 2quale I majoris fegmenti
AC: quod unum & idemefle cum hac
Definitione videri poteft ex prop:30.VI
Unde patet 11. IL hicinter Definitio-
nes reponi., - ‘

Caterum ob multiplicem illius ufum
Geometris hazc proportio divina dij-
citur,

Eee 2 g Al

/
]
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4o Altitudo cujufque figure off
linea perpendicularis AD, abil-
lius vertice ad ipfam bafin vel il-

lius produiiam demi(fa.
A
D c B

Cum menfura cujufquerei debeat effe
certa determinata , non vero vaga &
incerta, & diftantia pun&i alicujus ver-
ticalisa linea oppofita per certam, & fibi
femper ®qualem ac minimam menfurari
debet lineam. Sic diftantia pun&i verti-
calis A alineafeubafi DB, non menfu-
randa eft juxtalineas oblique du&as AD,
. AB, quia illz quafi infinitz duci pol-
funt, necinter fe 2quales funt; fed fo-
lummodo per lineam perpendiculariter
du&am AC,quz eft certa, unica & mini-
ma: quz hoc in cafu femper quaritur.
Et hzc perpendicularis AC. dicituralti-
tudo trianguli ADB, fumpta DB pro
bafi: quemadmodum fumpta AD pro

. : bafi:
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bafi, perpendicularis ¢x B ad AD du&a
altitudinem exhibebit: ut & fumti AB
pro bafi faciet perpendicularis ex D ad
AB demifla.

Quia vero per punGum A duci poteft
linea parallela ipfi DB, illa altitudo di-
citur effe iniifdem parallelis ; unde fi duo
triangula fint in eadem altitudine idem eft
- ac fi dicantur effein iifdem parallelis. ut -
loquitur Euclides Lib, I ’

5. Ratio ex rationibus componi
dicitur ,cum rationum quantitates
inter femultiplicate , aliqunam ef-
fecerint rationem. !

Supra motavimus rationem nihil aliud
reveraefle quam modum continendi quo’
una quantitas aliam quantitatemn continet
vel ab alia continetur ; quique non clarius,
quam per fra&tionem exprimatur,

Siergo datz fint duz rationes 2ad 3,

& 4 ad 5y illzad frationes reda&z fic

2 4 . i . ge
ftabunt & - , que fiinter fe multipli-

c K 8 . -
entur , obtinebitur 7, feuratio8ad 15,

* pro quafita ratione que ex duabus-datis
Ece 3 com-
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compofitaeft, Sic ratio quz ex dupla &
tripla, {eu ex duabus rationibusz2ad 1 &
3 ad 1, hoc eft ex duabus fra&ionibug

:-‘& } compofita eft , habebitur ?. {eu

ratio 6ad 1 feufextupla, Etficporrode
aliis.

Notandum autem eft rationum ab Eu-
clide fic di®as quantitates Geometris
vulgo dici Denominatores , que in fra-
&ionum confideratione quotientum no-
mine venire folent,

Sed minime omittendum putamus ra-

. 8
tionem
2 & % feu 2 ad+3 & 4 2d 5 componitur)
3. s . .. :
etiam hoc modo pofle inveniri,

eu 8 ad 5 (qua ex rationibus

Fiat 2 —— 3= quilibet numerus 6 1 g,

— oL .

Dico rationem 6 ad i:: feautrinque per

eundem numerum 4 multiplicando 24 ad
45 effe eandum cum ratione8ad 15. Si

enim fra&io }‘: per 3 reducatur ad mini-

mam, obtinebitur ‘_sutrcqu'xritur;undc :
5
patet
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patet rationem 6 ad - effe compofitam ex
 duabus rationibus 2 ad 3& 4ads.

A

B

Quz omnialineis hac ratione applicari
poffunt. Datz fint du rationes Aad B, -
& C ad D, rationem ex iftis duabus
compofitam hoc modo inveniemus.

Fit A— B — HIL

Ut&CD—-D = 11K,
Ratio H ad K exhibebit rationem com-

pofitam quzfitam.
Pro H affumere licet quamhbetcunque

lineam, /
.. - Pros
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Fheor. 1. ProrosiTio L. -

Trianguia ABC. DEF. & pa-
rallelogramma BK E L, in eadem
altitudine [ive iuter eafdem paral-
lelas confistuta ¢ funt inter [e ut
bafes BC. EF . bocefl fibafes fint
zquales figure erunt equales: [
bafes inequales figure erunt. ine-
quales & quidem fuxia rationem

bafium.

A KD 1,

\ N
AN

B CEIH F G

DrMONSTRATIO.

1. Sit bafis BC0 EF. Tumtrian-

gula ABC. DEF, inter eafdem parallelas

. & fuper bafibus qualibus conflituta inter .-
56 faneazqualia, ‘ 2 Po- .
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2, Ponatur EG duplaipfius EF,feu BC,
Tum erunt duo DEF. DFG ; zqualia
adeoque totum DEG duplum ipfius
DEF hoceft ABC : quianim. bafisEG
eft duplaipfius BC.

3. Ponatur EH dimnidiabafeos EF feu

BC. adeoque — EG. Erunt duotrian-

gula DEH. DHF dzquatia: ergo DEH
erit femiffis ipfius DEH, hoceft ABC :
& quarta pars ipfius D EG.

4 PonaturE10 = EH. {eu_ EF

fcué— EG. fimiliter erit tnangulum

aDEI DI1H.adeoque DEIerit 0 1

DEH. feu i-' DEF hoceft ABC., feu
I, DEG.

Et fic potroin infinitum,

Ergoabfolute triangula fe habene ut il-
lorum bafes.

Similiter etiam parallelogramma, cum

dupla bfunt triangulorum.
by

CFff Pro~
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Theor, 2. ProrosiTio 1L
Y. i in triangulo uni lateri
CB parallela ducatur ED, hec
proportionaliter fecabit latera AC
AB. (hoc eff ut (it AE — EC
= AD ) DB, '

2. Et fireita ED [ecuerit late-
ra AC. AB proportionaliter, erst
slla reliquo lateri CB parallela.

A
E.X‘ D
[~
C B
DEMONSTRATIO,

1 Pars. Ducantur re@z CD. BE.

eruntque triangula X & Y iniifdem peral-

Ielis DE. CB & cadembafi ED, ergo

b 3y 1 interfc 3 zqualia, Triang.
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Tti. Z—Tri. Xb= baf: AE/baf: EC, br.ve
feu Y

) Atqui etiam
Tr:Z—~Tr:Y b= baf: AD /baf: DB.

Ergo cAE ——EC= AD/DB. R A

2 Pars, Eft ex hypothefi.
AE ~—— EC == AD / DB.
Atqui

AE~—EC= Z, -X. }x VI
Et AD—DB~ Z/ - Y [ "
- Ergohifce rationibus fubftitutis.

EritZe——X= 2/ .Y.s

" Adeoque 4 triang. X 0 Y & quia ¢7¢ v-
funt in cadem bafi ED , erunt inter ¢pa-
rallelas ED, CB.

Q. E D.

€391

> Fff 2 Pro.
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PROPOSITIO [I.

1. Siin triangulo ABC, refia
AD angulum A bifariam [ecans,
etiam fecetr bafin BC, habebunt

- bafis fegmenta BD:. ‘DCeanden

rationem , quam reliqua latera
BA4. 4C.
2. Et fi bafis fegmenta BD.
DC candem habeant rationem
guam reli alatera BA. AC, re.
E‘ia AD. bafin fecans , etiam aw
Lulum oppof tum A fecabis bifa-

riam.

B
\ ,;f).’
A
B D .C

Des



LiBEr SEXTUS. 413

DEMONSTRATIO, N
Pars I, Ex B ducatur BE paral]elaum‘

DA, & p\r‘oducafur CA, ufque ad oc-
curfum perpendicularis in E: eruntque

prepter parallelas EB. DA,
Ang. O 2 R. quia funt altémi.}
Ang. P 0 Q. externus interno

Atqui O 0 P ex hypothfi.
ErgoR0 Q. Etlats EA P30 BA. bé.1. .
Quare cerit EA— AC— BD/DC_ €2 VL
BA
Paws II,
ERBA—AC= BD/DC. exh, 9*7-
AtquidEA—AC= BD/DC.
Ergo1r V.
BA — AC — EA | AC. ;:4.Lv.'
Adeoque¢BA D AE &ang. R f20 Q, .
Arquiang. R 0 O} I
Utk QX pY
. Ergo 01) P,
Q. E D.

29.1.

~——

Pff ‘3 Pro-
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o, TROPOsITIO IV,
| Triangula fibi mutso aquis
angula , funt fimilia ; boc eft
aDet  eriam latera civca aquales an-

gulos habent proportionalia.

r
A
D
| BXE
DEMONSTRATIO.

Bafes CB, BE colloca in di-

re&um: quia jam angulus ACB

vay O DBE, ex hypothefi, erunc®

* CA & BDparllelz, ut & AB

DE. quia ang. ABC etiam po-
nitur 0 E.

Pro-
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" Producantur CA & EDinF,
eritque AFDB parallelogram-
mum, adeoque FA < 0DB & i+ L
FD 0 AB
Quia in triangulo FCE latus
ABctt parallelum FE erit ¢ davL
AC—AFZ CB/BE.
DB
Et permutando. 16.V.
~AC — CB = DB ; BE.
Deinde :
Quia in triangulo EFC latus
DB eft parallelum FC.
EticFD 4~ DE ~ CB/BE.
AB
Etvicifim.16.V.
AB — BC = DE.; EB.

Pro-



Theer. 5.

a23.L
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ProrostTro V.
8/ duo triangula ABC. DEF,

latera circa omnes angulos habeant

proportienalia , erunt equianga-

la, eofdem angulos A &> D. B
E, F&» C habebunt £quales , qui-
bus homologa latera fubtenduntur.

D

DEMONSTRATIO..

Ad pun&um E fiat 2angulus
FEG» B. ut & ad pun&tum F
angulus EFG 2 C. eritque ter-
tius G zqualistertio A.

Quure in triangulis fimilibus
ABC.GEF. '

AB
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AB.— BC = GE / EF.
Atqui etiam per propofitionem.
AB —- BC = DE / EF.

Ergo*GE— EF'= DE/EF. bmv.

Adcoquc «GEw0DE. . A
Eodem modo ab altera parte, .
ctiam probaturefle. _
GF » DF.

Adeoque triangula DEF..GEF ;"
habent omnia latera 2qualia’, fin-
gula'fingulis. ergo pct8 I

Ang ‘DEFaoGEFaoB
AAn DFE xGFE»C.
Ang D 0 G 04

© QUE.D.



oo0.

. ]

A

4

L

hd .
. Theor. G

418 Eucrint's-
PRoPosrno VI

"~ St duo trmngulfz ABC.DEF,
hcz&ezmt unum angulum B,
- quatem uni E , €5 latem circa.
- eum proportionalia, (hoc eft 4B
«ad BC ut ‘DE, -ad EF) erunt tri-

angula [ibs mutso xqmangulct.

L.
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DEMONSTRATIO,

Adpun&a E, & F ﬁ'ant.anguli FEG,
EFG zquales angulis B. (hoceft DEF)
& C. critque tertius G aqualis _tertio
2A: Et triangula ABC. GEF fimilia, 231 |
b, adeoque o b4. VL.

AB —BC = GE ,EF, .

Atquietiam per propofitionem, ‘

AB — BC = DL ; EF.

Eigo<GE —EF— DE/EF. = env.
Adeoqug ¢GE 0 DE, " iy

[

E-rgob duo trigpgula DEE. “GEF fe "
habent juxta quartam L. adedque-
Je

. Ang. DEF 20 GEF 20 B,
Ang.DFE0 GFR D C.
“Ang. D 0 G A

QED . -

g

Ggg 2  Pro.
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Alia Demonttratio.

A

B TCER O F
Datur lnc anoulus A0 D. &latera
- circa €os propomonalla & tum.
Bt velangulus B <E.
: Vel B>E, *
Vel B E, '

POnaturJ Angulus B <':E
Ducatur BG, utfiar ansulus o> DEF
ef‘tquq P 0 R.
- ErgoBA~AG'= ED/DF. 4.VL
Atqm BAZ AC = EDv DF per pro,

«Ergo AG0’AC. per n&i4. V.
' pars & totum.
- “Eedem modo du&aEH. demonftra- .
turangulum B hon efle poffe minorem
anguﬂo E. Ergo BO E &per;z I
C 0 F. \ QE

PrO-.
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ProrosITI o VIL Theor. 7.
Vix yhlius ef! ufus. *

PROPOSITIO VIII.  Theor.s.

1ns triangulo rectangulo ABC,
perpendicularis AD ab avgulore-
&o in bafinduita, [ecat triangu-
lum in duo. trzangula ADB. ADC

'quze'emm‘ & toti & mter fe fi-
mzlm

A

P

B D ¢ -

DEMO\TSTRATIO

ParsI In Triangulis BAC. ADB
Ang. Beft communis,

Ang BAC 2 ADB quia qcerque re&us

. bErge C 0°BAD. 7

- Ggg 3 A-

P



L4

, a4 VL

b3 L

o4 VL
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Adeoque a trlang BAC ADB fi mxha
Deinde in triangulis BAC, ADC
Ang. Ceftco minunis,

Ang.BAC RO AD C qula utérque re&,

bErgo B 0 CAD.
Adeoque atriang. BAC, ADC i mxha. )

11.Pars, Triangulum ADB eft fimile .

ipli BAC.,
“Triangulum ADC eft fimile exdem
BAC. .

Ergo Triangula ADB.ADCinter fe l
fune fimilia per 21. Y1 qua hac nonde-
pendet.

COROLLARIUM I
~ Perpendicularis ab angulo re&oin ba-
findu&a, eft media proportionalis intcr
duo bafis fcgmenta

Y

A
»

DEMONSTRATIO

Duotriangula BDA.ADC, funtz-
quiangula. ~
Ergo? BD — DA= DA/DC.
AdeoquedD A eft média proportxona-
lisi inter BD. DC,
CO.

*
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 COROLLARIUM.IL .

Utrumliber laterum angulum reGum
comprehendentium eft medium propor-
tionale inter totarn balin & illud fegruen.
tum bafis quod fundpto lateri adjacet.

DEMONSTRAT!O.

In trianguhs Gmilibus ABC. ADC. -
+BC.—CA= AC/CD.

Eein triangnlisrﬁmilibus ACB. ADB
aCB-—-BA= AB/BD.

SCHOLIUM.

In deducendis triangulorum propor-
- tionibus bene notandum eft , ordine pro-
cedendum effe ab angulis 2qualibus circa
&quales anguios ad equales angulos.

" PRro-
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bl PROPOSITI-O IX..

® A data reGa AB zmpemtam

partem ulycmdere

CONSTRUCTIO.
‘Sit auferenda pars tertia.

1. Re&tz AB fub quoh-
bet angulo adjunge rectam
AF, inque illa fume circino
tres partes xqualcs AD. DE,
EF. ,

- 2, Du&x FB ex D duca-
tur parallcla DG. x
Dxco AG efle quzlitam’

ter-

J
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tertiam partem rcé‘tx
AB.

'DEMONSTRATIO.

In tnangulo FAB lateri F3
parallelaeft DG.
‘ergo :FD—~ DA = BG/GA. VL
Eccomponendo18. V.
. FA—DA= B4/GA
Atqui FA cft mpla ipfius
DA.
~ Ergo BA etiam eft trlpla -
lpﬁus GA. : -
~ Adeoque AG eft tertia
pars linex AB, -

Hhh  Pro



¥

426 . Eucrip1s
ProrosiTio X.

Datam reitam AB [fimiliter
fecare ac data aliareita AC felia

Fuerit inD & E. |

Probl. 2.

H

N

CONSTRUCTIO.

1. Jungantur datz linez ad A.
2. Du&i CBexpun&isD& E du-
_cantur duz re@z DF.EG parallelz ipfi
CB. - . i
Dico faGum efle quod quaritur,

~

DEMONSTRATIO.

L " In triangulo AEG linex EG. DF
~ funt parallelz, 2 quia eidemlinez CB
.du&e funt parallelz:

a3o.

Ergo
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Ergo b AF——FG = AD/DE.

Deindeex D du&a DH parallela AB,
erit D10 FG <& IH 0 GB.

Eritquein triangulo DHC. .
DIL{.FG~IH.[. GB= DE/EC.

Adeoque partes AF FG, GB, funt
proportionales partibus AD. DE, EC,

. ' QED,
SCHOLIUM.

Hinc facile patet ratio divi-
dendi lineam datam in quotcun-
que libet partes 2quales: fumendo
fcilicet in linea datz adjunéta,
tot partes xzquales in quot linea
data dividenda fit : & extre-
mitates linez utrinfque reta con-
jungendo; fi tum a divifionibus
intermediis ducantur re&tz pa-
ralicle linex jam dultz; illz
quafitam facient divifionem. Ex.
Gr:fitlinea AB dlvxdenda in fex
partes zquales.

Hhh 2 | Con-

‘b

2. VL

ci4 L
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CONSTRUCTIO;

ADETFGHTB:

1. Ipfi- AB junge fubquolibet angulo
reGam AC.

2. Inlinea AC fume fes partes zqua-
les ALIK.KL.LM, MN.NC.

3. Ducre®am CB, illique parallelas
NA.MG.LE.KE.ID. ~ »

Dicolineam AB feé&am éffe in fex par<
tes zquales AD.DE.EF.FG. GH.HB,

DeEMONSTRATIO.
" Per propofitionem 10, lmea ABfe&a.
eft fimillter ac AC,
Atqui linea AC fe&a eﬁ infex partes
zqnalcs !
Ergo etiam AB in fex zquales partes
fe&a erit.
SCHOLIUM IL
Haud inconcinne linea data CD poterit
dividiin ratione datarum linearum A. B.
: ~ Cone
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CoNSTRUCTIO;

A—

= S

F

1. Ex C fub quolibet angulo ducatur
re&ta CE 0 datz A.-

2. Etex D re®a DF, parallelaipi
CE: . & 2 datx B.

3. Jungatur EF. ~
Dico re&am CEinK feQam eflein ra-

tione A ad B, '

" DEMONSTRATIO.

Intri. CKE.DKF Ergo erit per 4- VI,
Ang:C 0 D| . |CE.{A—CK= DFf£C/DK.
. E 30 Fag,l & permutando
KO K A——CZ= CK /KD

H b h 3 - Pro.
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Probl. 3. pRorosiTro. XL
" duabus  re-
étis AB.BC
tertsam pro=
| portionalem
A B X snvenire.
CONSRUCTIO,
1. Datas reGas conjunge in angulo
reGo ABC.

2. Ad duGz re&z AC pun&um C
excita perpendicularem CD. ‘
3. Lincam AB produc ufque ad.oc-
curfum iftius perpendicularis in D.
. DicoBD effe quzfitam proportionalem.

DEMONSTRATIO.

Triangulum ACB eft re&angulum

per conftrut. & CB perpendicularis ex

arcor: angulo reQo ad bafin dudta: quz aelt

8.V media proportionalis inter AB -&.BD.
“Adcoque BD erittertia quafita, -

- Q. F. E.

~ Schoa
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SCHOLIUM

Si AB fit major quam BC haud incon-
cinna erit talis

 CONSTRUCTIO.

A D B
1. Super AB defcribe Semicirculum
ACB. _ , :
2. In illo accommodetur fecunda da-
ta BC.
3. Ex C demitte perpendicularem
CD. , : '
Dico DB efle tertiam proportionalem
quzﬁtam.

DEMONSTRATIO.
Du&a AC erit ACB triangulum re-
&angulum (31.111.) ‘
Ergo erit AB — BC — BC/BD,
per 2 Cor. 8, VI. )
Adeoque BD eft tertia quafita.,
' Pro-
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 PROPOSITIO XIL.
Datis tribus
~ reétis AB. BC.
AD quartam

proportionalem
DE invenire..

Probl. 4

B A

CONSTRUCTIO,

Y. Datarom duas quaslibetcunque
AB.BC colloca indire@um,

2. Tertiam AD conjunge ad pun-
&um A, &ducreGtamDB. .

3 Ex C duc CE parallelam BD,
quz produ&tz AD occurratinE. -

Dico DE efle quzﬁtam Quartam pro-
pomonalcm.

DEMONSTRATIO.

In triangulo ACE lateri CE du&a eft
‘ parallcla BD. :
a2v. Ergo a AB — BC = AD/ DE.
Adcoquc erit DE quarta proportxonahs.

Alia
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Alia Conftru&io.

:7“«. -

£

G B G

Datz fint tres linez A- B. CD, quaeftvel <
"~ yel & A . T
1. Linez EF !an Ajunge FH 20 Bfub quolic

betangulo, dufaturque EH. +

2. Inlinea FE fume FG D tertiz CD. & ex
punéto G ducatur GK parallelaipfi EH. -
- Dico lineam FK efle qyartam qufitam {cil.
. FK fupra B, fitertiaCD litmajorprimaA: At
" veroFKinfraHifit CD> A. -

DEMONSTRATIO, .

Facile ex conftructione patet triangula EFH,
GFK efle fimilia: quare erit per 4. V1,
EF ~— FH = 'GF ; FK.
Hoceft ‘ o
A— B = CD / ad quaram FK.
QDF - -

Tii Pro-
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Probl. - Pro POSITIO XIlI.
Datis* duabns rectis AB. BC
mediam proportionalem BD in-
_'verzz'r;. '

A EBAC‘

' CONST*RUCTIO

1. Datas lineas AB. BCcollo-
ca in direGum, -

- 2% Supertota AC defcnbe Se. .
micirculam.
‘3. Ex B excita perpendicula-
rem BD vique ad Semicirculum.

“~.  Dicoillam efle mediam quz-

1

N

ficam.

.
™~

De.
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. DEMONSTRATIO.

-~ Duétis AD. DC. erit ADC
triangulum reCtangulum * quia :
sangulus ADC eft re&tus. Ecasm,
inea DB eft perpendicularis

. ¢x angulo re®o ad bafin du.
&a, quz befl media proportio- " ,-c,.
nalis inter AB. BC. roll. 8. .

VI,

~ SCHOLIUM,

Quavis refta a circumferentia
ad diametrum perpendiculariter
du&ta, et media proportionalis
inter fegmenta diametri.
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ProrosiT10 X1V,
Theor. oo . . \
| 1. Parallelogramma equalia
X.Z. que wnum angslum O uni
1 P aqualems babemt 5 etiam late-

14 circa aquales angulos habent
reciproce proportionalia. (bec eff .
ABad BGut EB ad BC.

. 2. Et fi latera habent recipro-

€4y parallelograruma [unt aquai

lia.. | :
D C_H
XN
A BP /7

| z

Pe. -



_
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DEMONSTRATIO.

1Pars. Par. s X — Par, Y = Z/Par. Y. ¢ 7. V-
AtquxX—-Y AB/BG, VL
Et Z——YZ EB/BC.|’

. Ergo ﬁmﬂ:xtutxs 1ﬂ1s rationibus,
. AB—BG"‘ EB/BC

"2 Pars. AB——BG"‘ EB/BC.

AtqulAB-_.BG X/Y.
Et EB —BC= Z /Y.}"Vl'

Ergo iftis rationibus fubftitutis.
XY= Z/Y.
Adeoqued Par: X0 Par: Z,

A3

b1 V.

1ii 3 ~ Pro-
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meor. PR.OY\’OS‘ITIO XV.

1. e ALqualia triangula X. Z,
vide gue wnum angulum O uni angulo
b 2= D gquslem habent 5 etjam lstera
wm  ¢irca £quales angulos habebunt re-
.+ ciprocepropertionalia. (hoc eff AB

4d BG ,ut EBad BC. ‘ \

2. Er filatera (ic habent reci- .

proca, triangula funt equalia.

'DEMONSTRATIO.

- Dudtis re&is AC. CG. GE.
. hzc et omnino eadem cum
wge.1. precedente; quoniam 2triangu-
la funt femifles parallelogram-
mosum, & triangula cum paral-
‘lelogrammis eadem habent late-
. ra quz demonftiationem ingre-
diuntur. ‘

!

Pro-
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ProrosiTio XVL  Theor

IXe !
1. Siquatuorrete A. G. F. B proportio~
nales fuerint, ve@angulnm [ub extremis A
& B, erit equale vectangulo (ub mediis.
2, Et fi redtangulum (ub extremis fit
" aqualeredangule fub medtis, ille quatnor
recta proportionales erunt,

B E ,G
I
F C’;
CL ' I
1] 3
,AGFn
DEMONSTRATIO

1 Pars - Fiat T2 AC fub extremis &
FG fub mediis : illa habent angulum
A O F, & latera reciprica , nimir:
AB — HF = reciproce FE | BC.
ErgoillaaCla funt zqualia, - a4 VI
3 Pars. T2 AC. FG habent angu-
lum A O F. & funt zqualia: b Ergo b1 VL
habent laterareciproce proportionalia,

Pro-



* Theor.

2.

.

s14. VL
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PROPOQSITIO XVII,
1. §i tres linee 4. F. B. pro-
portionales fuerint, reftangulum
fub extremis A & B erit equake
quadratomediz F. S
2. Et [i reflangulnm [ub ex-
tremis [it aquale quadrato medic,
tres ille reiie proportionales e-
runt. -

b Cm

S H__E
IFE D Ci -
o A B G .
AGFB IR

DEMONSTRATIO.

1 Pars, Fiat{ubextremist 2 AC, &
a media 0 GE. Qua quia habent an-
gulum A 0 G & latera reciproca fcilicet
AB — GF = FE. hoceft GF / BC.
acuntinter {e zqualia, - :

2 Pars. Tla AC. GE funt zqualia &
habent angulum A 0 G, Ergoa habent
latera reciproca,

~

Pro-
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SCHOLIUM.

Exhac
A propofit:
& prace-
dente 8
(_Jfacillimc
demon-
K ftratur
: Pr47 1,
hoc mo-
do,

D L E
PREPARATIO.
Super BC conftituatur OBE, & ex
A ducatur AL parallela BD vel CE. -
DEMONSTRATIO.
Linex BC.AC. CK funt propomo-
" males. per8. VL
Ergo T BC.CK 0 0AC,
‘ 3 kX
* Deinde Lince BC. AB. BK. funt proportionales.
Ergo —BC BK O [JAB ]
= LB | 17. VLA,
Supra = EK 1D OAC! o
ThEK——LB D OAB—-0AG
0 LB Kkk Pro.

&
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Proros:itio XVIIIL

Supe} data veda AB deferibere polyge-
num ABHIK, gquoddatopolygono CDEFG
fit fimile fimiliterque pofitam. .

CONSTRUCTIO. _

1. Datum Polygonum re&is FC.FD
divide in triangula.

832.L 2, Super AB faQis ‘angulis 2 BAIL
ABI zqualibus angulis DCF. CDF, e-
bj2.1 Tith tertius zqualis tertio, adeoque ctri-

- £4.VL _ angulum IAB fiwile triangulo FCD,

3. Eodem moda fuper lateribus TA:
1B, fanttriangulaIKA. IHA. 2zquian-
gula, adeoque & fimiliatriangulis FGC,
FED. '
Dico ABHIKefle polygonum quz (ium,

~ DEMONSTRATIO.
. Pro angulis.

Facile patet per conftru&ionem angu-
o los

!xoﬁl. 6.
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los unius polygoni efle zquales angulis al-
terius, nim. .
. K » G.
Tresadl 0 adF tribys.
H 0 E
Duo ad B 0 ad D duobus.
Duoad A 0 ad C duobus,
Ergo omnes anguli funt 2quales, adeo-
Euc duo polygona funt zquiangula, &
militer pofita,

Pro lateribus.
In triangulis imilibus IKA. FGC: ut
& IAB.FCD.
Erit KA — Al GC/ CF.} VI
Et BA—AI=DC/CE/4 ¥

. Eritper11.&16. V.
KA——AB— GC/CD,

Deinde in triangulis fimilibus IAB.
FCD: ut&1HB. FED. :

Erit AB—~BI = CD/DF.\ VI

Ft HB—BI—ED/DF.4 '™

Ergopernn &16.V:
AB-__BH= CD/DE,

Et eodem modo demonftratur latera
circa reliquos angulos effe proportiona-
lia : Ergo polygona funt fimilia.

I ! . E- Da
Kkk 2 Pros«
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Theor.13 :PROPOSI'TI o XIX.

Similia triangula ABC. DEF
inter fe funt in duplicata ratione
laterum bomologorum BC. EF.

A
\ :n[\
G € E P
DEMONSTRAT!O. .

Sit BC < EF.

Ipfis BC. EF, fiat @ tertia propor.
g Vi tionalis BG. eritque
b BC—BG binduplic.rat, BC/EF. -
Atqui BC~BGe= tr:ABC/tr: ABG

crVvl.

Erga Triang: ABC d —Tnang ABG
in dupl: rat: BC/EF !

Atqui trisng. ABG .Dtmng DEF.
ut mox patebit, '

drnv.

Ergo
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Ergotriang, ABC = triang. DEF,
® in dt?pl: rat: BC/ C;".!g
Quod autem fit triangulum ABG 0>
DEF, hoc modo viderelicer,
In triangulis imilibus ABC, DEF.
AB-—BC= DE/EF. 4.VL
. Et permutando,

AB—DE= BC/EF, 16.V.

Arqui per conftruftionem.

BC—TLF = EF! BG.

Ergo AB— DE= EF/BG. 11.V.

Adeoque triangula ABG, DEF ha-
bentangulum B 0 E, & latera circail-
lum reciproce proportionalia : Ergo
funt ¢ zqualia. '

Sit deinde BC 0 EF.
1 triangulis fimilibus ABC. DEF.
AR —BC= DE. EF. g
- Atqui BC 20 EF per propofitionem,
Ergo fAB 0 DE.

Adeoque erimguola ABC, DEF iater
fe funt 2qualia, - '
Atqui Cta BC & EF etiam funs 2qualia,

Ergo triang. ABC — triang. DEF
= @BC,OkEF _

Kkk 3 At-

ers VI

RETH A
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~ Atqui ratio Ororum BC. EF. eft ea-
dem cum rationeduplicataipforum late-

“rum BC. EF, ut fupra diGum eft ad
10. Def. V.

R

Eigotriang. ABC —. triang. DEF
indupl: rat: BC / EF.

COROLLARIUM,
o g |V

X

Sitreslinex A.B. C, fuerint propor-
tionales, erit triangulum X fupra primam
ut eriangulum Y priori {imile {upra fecun-
dam , ut prima linea A adtertiam C.,

DEMONSTRATIO.

Treslinez A. B. C. funt proportionales,
Ergo A — Caindupliicata ratione A /B,

big. VL Arqui X — Y betiamin dupl: rat: A /B,

ew¥. ErgoX—Y¢=A/C. QD.E

Pro-
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Prorositio XX. ..

1. Polygona [imilia ABHIK. ™
CDEFG dividuntur in trian-
gulas que funt numero £qualia ,
Similia & totis homologa.

2. Polygona inter [e funt inra-
tione duplicata laterum homologo-
rum AB.CD.

AR

DEMONSTRATIO,

1Pars: Dullis re&tis IA. BA. ut &
FC.FD. polygona erunt divifaintrian~
ula,
Quod autem illatriangula fint numere
zqualia, patet ex Scholioprop.32. 1.
quia nim. polygona zque multa habent
latera, .

Quod fint fimilia fic probatur, -

\
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Intriangulis IKA FGC,
Ang. KD G, & latera gircaillos pro-
portionalia,
;g'_ ‘;If. Ergo triangulum 2 IK A, eft 2quian-
; gulum & fimile FQC.

Eodem wodo intriangulis IHB FED,
Ang.H 0 E, & latera circa illos
propottionalia. :
- Ergo triangulum IHB eft zquiangu-
lum & fimile FED., .
Deindeang. KAB 0 GCD.\
Kal 0 GCF.

1AB 0 +CD,
Simili modo IBA X FDC.
Ergo tertius AIB 0 CFD.

Ergo triangulum IAB eft 2quiangu-
Ium & fimile FCD.

Quod fint totis homologa , hoc eft’
quod ita fit quodliber triangulum in uno
polygonoad fuum correfpondens in alte-
ro. Ut torum polygonum ad totum po.
lygonum, patebit ex parte fecunda.

2 Pars, Triangula JAB, FCD pro-
bara {unt fimilia. o
€4 VL  FErgocIA —FC= AB/CD,
Ut & IB —FD— AB /CD.
. Tum,




L1sER SEXTUS. 449

Tum,
Triangula ¢ IKA. FGC. funt in duplica-
taratione laterum JA. FC;
hoc eit AB. CD.
_ Et triangula IAB. FED din duplica-
: ta ratione laterum 1B. FD.
hoc eit AB. CD.
Ut & triangula IAB. FCD in dupli-
cateratione laterum AB.CD.

Ergo ¢ omnia triangulaunius polygeni
ad omniatriangula alterius polygont funt
in duplicata ratione laterum homologo-
rum AB, CD.

Atqui omnia triangula ifterum poly-
gonorum conflituunt tota Polygona,

Ergo ipfa polygona funt 1n duplicata
ratione laterum homologorum. AB. CD,

Cum autem etiam fingula triangula
unius polygoni ad fingula triangula alte-
rius polygoni habent rationem duplicatam

dig, VL

e n. VI

eorundem laterum AB. CDy patetifta -

polygonis effe homologa.
Q. E. D.

- COROLLARIUM,

_ triangula totis

Si fuerint tres re@z proportionales;

polygonum fuper prima defcriptum fe ha-
bebit ad fimile polygonum fuper fecunday
L1l

‘_vcl\
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vel polygonum fuper fecunda fe habebit
ad polygonum fuper tertia, ut prima
" proportionalisad tertiam,

DEMONSTRATIO,

Hzc cft fere eadem cum demonftra-
tione corollarii prep: pracedentis,

SCHOLIUM.
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Commode hic demonftratur
haud inelegans Theorema. |

Similium polygonorum X &
Z.,circuitus ABCDE : FGHIK,
cum lateribus homologis A & F,
funt in eadem ratione,

DEeEMONSTRATIO.

A—F= A/FAN
B-G=A/)F
C—H=B/G
hocelt A/ F.
D1z c:_fH. PDef. 1. VL.
hocet A/ F.
E—~K=D/L
hoceft A/ F.

~ Ergoper12.V, additis omni-
bus terminis primis, ut & omnt-
bus fecundis

_AtBtCtDIE — FrGIH{ITR = A,r
hoceftciceuitus 3¢ ad citcuiam Z,

Q. E.D.

L ll) a Pro-
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PROPOSITIO XXI.
- Figure ABC. GHI , que ei-
dem figure DEF fant fimiles
e & inter [e fimiles erunt.

Theor.1s

A

NAN

B C

DEMONSTRATIO.

' Apgulus A 0 D 0 G.
) B E »H.
CoxFxoL

Ergo figurz ABC. GHI. funt
xzquiangulz ; & habent lateracir-
ca zquales proportionalia , quia
illa habent proportionalia lateri-

v bus figure DEF. Ergo * funt
fimiles. '

: _Pro-
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PROPOSITIO XXII.  Theor16

1. Si quatuor 1ete AB. CD. EF. GH.
proportionples fuerint, figure fimiles ABI,
CLCK ¢ LF. NH proportionales erunt.

2. Et fiarecislinee figure (imilesde-
feripte fints ifte veite proportionales eruns.

AR

l
D E FG H
TI

L ML
1

N O

DEMONSTRA
PARS L

Datx funt AB—— CD— EF IGH.
Tr. ABt (3) —— Tr. CDK in duplic. rat. AB/CD. 219. VL
hoceft EF /GH.
AtquiDLFb——ONHetismind. r. EF GH, b0 VL,

0.

Ig0.
. Tr.ABI(c) — Tr. CDK _ OLF , O NH. cu.V. .

PARS H

AB—-—-CDm fubdup. rat. Tr. ABT , Tr. CDK.
hoc eft DLF/DNH
AtqulEF*GH etiamin fubd. v OLF/ONH
Ergo.
AB = CD = EF GH. - -
ll 3 Pro.
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. pRoposITIO XXIII;

D C H Aqui-
‘ l angula
A

Theoe. 17

- paratlele-

Tl G gramma
B ~ AB. BF.

inter [
H o babent
I rationcnt,

E F compofi-
- K- —t—

tam ex
bus laterum AB ad BG ¢ CB 4d BE.

vaiioni-
DEMONSTRATIO.
Fist AB —— BG = H qualibet; I
EceCB—BE =1 / K.
Erit ratio Had K compofita ex rationi -
bus AB ad BG & CB ad BE. vide dica
ad 5 Def. VL.
Demonftrandum ergo eft effe paratic-
; logr. AC—BF = H/K.
Qued fic probo. '
AC——BH=(3)AB/BG.  BH.——BF ()= CB,BF.
H —— 1=(b)AB/BG. . I ——K (b)= CB,BF.
ErgoAC-—r—BH(c):H/l. BH—BF 1K
Ergo perr. V.

:’r.Vl. AC—H= BF/K.
coge&!z: Er Permutando 16. V.

c1s. V. AC""BF: H/K. Qa EG‘D-
Pro-
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SCHOLIUM.
Majori ¢ .
D _ G Hfaciliiate llglc
cum apparatu
/5 3 mmorf’pa ea-

112 Gdcm propofi-

. tio demon-

A‘ S B ftrabitur  in

: 4,—8— nummeris, fi
parallelo-

gramma AC.

BF ponantur
E F rc&al;gula,
Sit i AC latus AB 20 s.
.BC 3.
¢Erit Area 0 15. ¢1 Def.
Deinde i BF latus BG 2 1. 1L
Latus BE 0 4.
¢ Erit Area 0 8.
Ergol2 AC—TBF —area15/ar. 16
Atqui ratio compofita ex rationibus §

ad 2& 3 ad 4. etlamdat d 8’ fearatio- 4. ps
VL

nem15ad 8.
Ergo ratioCJAC - BFeft com«

pofita ex dickis sationibus 5ad 2 & 3ad 4.

Q. E. D.
Pro-
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Prorosit1 o0 XXIV.

In omni parallelogrammo Al,
parallelogramma FK. HE, que
circadiametrum funt , & to1i AC
& inter (e [unt fimilia.

Theor.18

A F B
r: 7

tx
0>

D E I

DeEMoNSTRATIO,

Intriangulis DAB & X.
v Angulus O eft communis.
220. 1 S:0 T, -
b32L Ergo YP 0 C.
" Adeoque triangula DAB & X funt
zquiangula & (imilia,

) A Fodem
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.. Eodem modo probatur trian-
gula DIB & Z effe fimilia. -

ErgoAD DB— HD/DG> VL
Et DB-_.DI = DG/ DE./4

Eritque exzquo22. V.
AD--DI= HD/DE.

Similiter etiam probatur reli-
qua latera effe proportionalia :
Ergo Parallelogramma AL HE
funt fimilia. : ]

Eodem modo etiam demon-
ftratur AL & FK efle fimilia.

Ergo HE & FK °funtinter fe c2x. vi,
~ fimilia, ,

'

QE D,

_-Mmkm . Proe
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pob. 77 PrOPOS1ITIO XXV,

Conflituererectilineum L , quod
{it fimile fimiliterque pofitum da-
10 reitilineo A, & #quale alteri

dato B.
RAVAN

.c 5 a

CONSTRUCTIO,

- 1. Ad darti retilinei A latus
t4.1 CD, flatSCE 0 *ipfiA.
bas. L 3. Super DE fiat =DK 0 B.

3. Inter CD & DG quaratur
#13. VL ¢ media proportionalis DH.
4. Super DH feu ipfi zquali’

IN, defcribatur reilineum L
. . {i-
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fimile ipfi A. dig. Iv,
Dico L eflere&ilineum que.
ficum.

DEMONSTRATIO.

Per conftru&ionem funt pro-
portionales CD. IN. DG. '

Er'gOCCD.—-.DG: A/Lc leCm.
AtquifCD—DG = IZCE/DK. 19 VI
1. VL

Ergos A—L=SCE/ZDK.  gu.v,
AtquiA0—=CE.
Ergo Lo DK B.

Cum autem L per conftrutio-
nem f{ic fimile A, patet L effere~
&ineum quzfitumh.

‘Mmm 2 Pro-
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PROPOSITIO XXVI.
C  Parallelo-

E ¥
| ’\i\ gramma fimi-
Gl— lia AC. GF ’
H 1

Theor.19

babentiacom-
V munems angu-
A L lam B, circd
eandem diametrsm BD confiftunt.
) DEMONSTRATIO.

Si adverfarius neget diametrum BD
*tranfire per I, tranfeat per aliud punGum
H: tumdu@a HE parallela BA.
are v1  Erit BAa—AD = BG / GH,
bper . AwquiBA®—AD — BG/ GL

propof.

- krgo cGH 0 Gl Pars& tom
c¢7.Vel  guod eft ablurdum, -
v s Ergo diametet non tranfit per H. Ea-

dem autem demonfteatio locum habet in
omuibus pun&is linez GI, quandiu fc:
inter H & Imanetaliquod intervallum ;
Ergo univerfim concludendum eft dia-
metrum tranfire per puntum angulare I,
adeoque duo parallelogramma AC. GF,
circa eandem diametrum confiftere.

Q. E. D..

Pro.
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PROPOSITIO xxvIr. xxvIrI.xxix,

He prolixe, tyronibus diffici-
Mes, & nullius fere ufus funt.

PROPOSITIO XXX.
C—. B Propafi.
tam re-

Hilam AB

D E A F ratione [e-
care in G, _

CONSTRUCTIO.

Divide2 ABin G, ut " fubtota AB
& minorifegmento BG fit 30 O majoris
fegmenti AG. :

Dico fa&um cfle quod quaritur.

DEMONSTRATIO.

I AB.BG 0 0AG. AG.
Ergo 17. VL .
Laterafunt reciproce proportionalia. he.
AB — AG = AG / BG.
Adeoque bfinea A mmedia & extre-
maration¢ feGaeflt.
Mmm 3 . Pro-

Prob. 1.

I G
/ ' extrema - -
ac  media

a1l 1L

b3 D
Vi,
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Pgdpos 1Ti1o XXXI.

-84 a lateribus trianguli rellan.
guli BAC, figure fimiles quecun-
que defcribantur , erit illa que an-
guwlo reito A opponitur equalis
duabus reliquis (imul [umptss.

H
G
A
‘ )
r
B K c
oy D
DEMONSTRATIO.

Figure fuper AB. AC. BC, ponuntur

fimiles; ergo 2 habent inter fe rationem

" duplicatam laterum homologorum AB.

AC. BC, hoc eft inter fe funt ut Ota
AB.AC.BD.

Atqui Ora ita funt inter fe ut fit |
OBCb0 Ctis AB: AC,
. Ergofigurafuper BC 0 figurisfuper
AB.AC. Scho-

\
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SCHOLIUM 1.

Quod in prop. 47.1. demonftratum
eft de folisquadratis hic univerfim ap-
plicatur quibuslibet polygonis fimilibus.

SCHOLIUM IL

Potell hac propofitio generaliter, ut
etiam involvat prop. 47. L. hoc modo
demontftrari.

Sunt proportionales per 2 Cor. 8. VI,

BC.AC.CK Ut & BC.BA.BK.

- Ergo per Coroll, 20. VI,
Fig.abBC — F'g.ab AC = BC/CK.
_Fig.ab BC —Fig.abBA = BC/ BK.

Et i;lvertendo.
CK —BC = Fig.ab AC /fig.abBC.
BK — BC= Fig.abBA /fig.abBC.

Eritper2,V. .
BK-1.XC__ BCz Fig. abAB -
Fig.ab AC, ( Fig.abBC.

ArquiBK—-KC 0 BC,
Ergo Fig.ab AB& AC 2 Fig.abBC.
Quare fiiftz igura funt quadrata,, erit
prop- 47. 1.
Sivero aliz figura (imiles erit 31. VI,

Pre-
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Prorositio XXXIL

Si duo triangula ABC. DCE
ad angulum Cconfuniia, duo la-
tera AB. AC habeant parallela

' Jateribus DC.DE.C lateracirca
angulos A.°D. proportionalia; tum
reliqua illorum latera BC. CE,
unam facient lineawm reliam.

Theor.21

- DEMONSTRATIO. |

Angulus A 0 , ACD, propter
parallelas AB.DC.

Angulus D 22 ACD, propter
parallelas AC.DE.

229.1

”

Ergoang. A0 D.
Cum autem latera circaangu-
los A & D fint proportionalia,
erig



i
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Crit triang. ® ABC zquiangulem b6 v

- triang. DCE.

Adeoqueang. ABC» DCE
. Angg A ACD)A

Ang. A& ABC 0 1oti ACE| o
ACB Acp 14

lt

Tres ang. A. ABC. ACB »
duobus ACB. ACE.

¢ Atquitres A. ABC. ACB D 3 r
_2 Relis.

Ergo etiam duo ACB. ACE
- 2Relis.

Adeoque BC. CE fibiinvicem
-djacebunt in directum. el

Nnn» : Prq-



466 E‘D‘CL’IDIS
et Prorositio XXXIIL

1. In equalibus circulis angs-
L frve ad peripberiam A & E
- five ad centra D & H, fumt in
eademratione cum arcubus quibus
" infiftunt BC. FG.
3. Et Settores BDC. FGH, .
eandem cum arcubus babent rat io-
Lem; ‘ :

DEMONSTRATIO.

Pars L
Si anguli D & H ad centra fint

zquales; eruntarcus BC, & FG
ceam (26.I11) inter fc zquales.

Fiat
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Fiatjam angulus GHK 0 FHG
adeoque FHK duplus FHG hoc
et BDC. .
~ TumarcusGK erit 0 FG (per
eandem 26. 111) & totus FGK
duplusipfius FG hoc BC.

Eodem modofifiacarcus KHL
0 GHK{. FHG.0 BDC adeo-
que FHL triplus BDC, etiam’
probabiturarcum FGKL efletri-
plum arcus BC,

Ergo hinc univerfim concludi-
mus {i anguli D.&H. fint zquales,
efle arcus BC. FG zquales : Si
anguli D & H fint inxquales,
etiam arcus effe inzquales, & hoe
juxta quam libet multiplicatio-
nem. ut nim. fi HGcduplus D
etiam arius FX ficduplusBC: &
angulus H fit triplus D. & arcum
FGKL & ipfius BC ficeriplus: &
ficin infinitcum: id quod idem eft
~ acangulos cum arcubusefle inea.
dem ratione.

Etquiaanguli A. E. funtfemif-

~ Nnnz fes



468 Eucripis

fes angulorum D. H. etiam illi
cum arcubus ¢andem habebunc
rationem.

PARs 2.

Hzc ex prima parte facile de-
ducitur. Se&orum DBC. HFG:
anguli G & H funt zquales: ergo
arcus BC.FG: & latera DB. DC.
zqualia HF, HG: ergo fifuper-
ponantur congruent: Ergo Seto-
res DBC. HF Gerunt zquales.

Similiter i angulus GHK fit 0
F HG': fe&ores congruent, adco-
que Se€or GHK 2 fe&ori FHG
hoc BDC : Ergo fe&or FHK du -
pluserit feCoris FHGI. BPC.

- Eodem modo & fit angulus
FHL triplus D, ericarius FGXL
triplus BC : adeoque Seétot
FHLXG triplus fe&oris BDC:
& ficininfinitum. Q.E.D.

FINTIS

N,

i maniiinalint b7

" B
%
2



