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.Illufirifsimis’,’ atque Excelfis

BONONIÆ
S E N’ A T’ U S
’ PATRIBUS,’

Hiemynianus Rondellus F.

Um multis ante Annîs Euclidis Ele-
mcnta eXpofùichm, èaque cdcnda.

., F curai-cm: quibus (ludiofam Iuvcn-
j tutem publicè erudirc (.quod imihil

a munus fumma Vcflra,atquc immor;
l n tali bcncficentia demandatum fucé

(J ’ U vÎf*
iÂ.

î: rait ) and Mathematicarum difciplinarum suça: I
l dam. diriger: poflcm: non dubitavi Leadcm Yobis
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infcribcre ILLUSTRISSIMI , arqué EXCELSIÀ
PATRES 5 vifum eitcnim non aliis cum Librum
confecrandurn cm: , præterquam iis," quorum fuf-
fragiis faâum crat, ut co Libre ad crudicndos opti-
m0; adolcfc’cnté’s’ un poflèm . Id.vcro feéi non nil;

audaéler ,. guam féliciter a nam illud, quid;
quid crat opufculi , libcnter adeô,atque humani-
ter cxccpiilis , ut jam me npudcrct tantæ virtuti
tam pufillum opus confçcra c z ac cum m’ultis aliis,
propequcin’numera’bilibus argumentis fummam
Vciiram in bonas Artcs, ac Studia omnia pro-
penfioncm , libcralitatcmque oilcnderitiss quippc-
qui, 8C cos, qui fiudia diligenter excolunt, mi-
rum in modum diligitis, ô: Præccptorcs publi-

» cos ex omni generc multos alitis, me ullam oc-
cafionem præterlre finitis, quin Scientias, arque
Artcs omnes promovcatis, augcatis; amplifica-
tis, quo nominc univcrfa VObis Civitas tantum
débet, quantum vix crcdi potcfi, eamdemil’cam
propenfionem Vcflram mihi peculiari etiam be-
nignitatc fignificaviilis, qua Libellum illumfl me-
un) , qui qualifcumque aller , commodo certèliu, .
diofæ juiventutifuturus erat, ilib’çntifsimè accepi-a
fiis. Ba ré igitur faëlum ’efi,ult culmilla’pnora.

cxemplaria , propter illorum in Scholismpenè om-
nibus ufum,’ rarifsuna hâla finta ego autcm vcl
ipfafioccndl confuctudine cognoverim, quantum
commodj afferat l’eudiofis juucnttltibns .Librum .
pabliéè çditumin manu haha-e; cadcm Eucli-

dis

-.’vl- ..-x- --1 v l 1.1. , x

.- - -.-.---. , file

Ï



                                                                     

.- .à,z-..;. .

-41;

.1?"

dis Elementa, fi non meliori , certè breviori , 6C
clariori mode rurfus cxponerc, caque vobis IL-
LVSTRISSIMI , arque EXCELSI PATRES
dicare, atque majorcm in modum commenda-
re itatuerim . Ego quidcm quantulum illud fit,
quod vobis oifcro , planè intelligo 5 fcd fimul
etiam 6C humanitatcm, 8C clementiam, 8C be-
nigniça (cm velh’amnon intelligo folum , (cd. cum
expçr-tus, fini feinper ,.nunc ita cxpcrior, ut cum
maximè, Facile igitUr confido fore , ut libel-
luqmshupc mcum, quem Vobis 05cm,: eahuma-
nitatc accipiatis, quæ,Dignitatem Vcflram , 8K
Sapientiam dccet. Id ut ne frul’tra confidam..
Vcfirum erit facerc . Egointerim cnixc, ca quan.
tum pofsum, ut id faciaris ctiam, arque ctiam..
rogoq. Valete ÔC Patriœ , cujus Parcmcs cfi’is ,
8C bonis Artibus, quarum cfiis cultorcs, ô: V0-
bis ipiis. . J

. , .
l

Bononiæ Die 12, Dcccmbris 1719.

Vi-
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lVidit D. Schafiianus Giribaldi Cleric. Régal. San-
âi Pauli in Eccl. Mette p. Bananier l’œnctentia-

- . rius pro Emincntiflimo, ô: Revercndiflimo Do-
mino , D. Iacobo Cardinali Bancompâguo

- ArchicpifCopo , 6C S. R. I. P.

Die 23. I719. -
IMPRIMATUR

Fr. Ioanncs Dominicus Liboni» Vicarius Gemm-
lis saluai Qflîcii Bononiæ. T" I
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quidem , qui minoribns Navigijs urun-
tur, vix a Portu difcedere, St Littus
legere audeant, alii veto, quibus Vela.
majora funt , non modo Portui valu
dicere, fed 81 Oceanum, 8L Maria om-
nia traiicere non dubicent, novafque

Terras, 8: Regiones perluflrare Rudeant , arque de-
fcribere ; idem quoque accidit’ Mathematicis . Horum.)
enim alii , quibusinon ira excellens, ad novas res, at-
que abditas eruendas, Ingcnium a Natura datum cit,
Mathematicarum difciplinarum principia attingunt , ul-r
terius progredi pertimefcunt ; alii vcro pauci , m0:
Æqtm: Miami: Jupiter , quibufque fingularis quæ--
dam cil intelligendi vis , non modo principia ach--:

ni , [cd am lius in interiores Geometriæ partes perva-
are, nova que femper res, 81 in profundo dcmcrfas

in lucem proferrc nituntur: quorum exempla habcmus
Plurima apud vctercs , multa etiam apud recentiores;

illi ”
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HIE enim 8re côncoidem ,-&»..cyiToidem", 8L [piralem S
81 quadratricem 5 aliafque curuas lineas fumma quadam
ingenii vi penetrarunt , defcripferuntque : hi vero illis
multa addiderunt: cycloidem , catcnarias, velarias , aliaf-
que plurimas, quas calculis quibufdam , 8: fupputa-
tionibus comprehenderunt. Atque horum ego quidem
operam, fiudiumque mecum ipfe confiderans , Rami
pofiremum hoc gcnus hominum , qui nova inveniunt,
maxime utile elle Reipublicæ; fedillud tamen primum
non minus : immo etiam fortafl’e magis ; neque enim
fieri potefl, ut reconditiorem Geometriam penetret ,
nifi is , qui elementa prius , quafi limen quoddam in-
greiTus fit ; quatre qui hxc explanant, viam aliis mu.
niunt ad majora . Ego igitur , cum mihi non tan-
tum ingenii effet , ut novi quidpiam molirer, effet
vcro tantum voluntatis, ut ne oriofus elfe vellem; feci ,
ut Elementa Euclidis, quam potui diligentiflimè expo-
nerem, caque Typis mandarem, ut cos, qui majori
ingenio præditi ad altiora afpirant, qua poŒem ope,
adiuvarem . Idem in Sphæricis,Conicifque faciam ali-
quando , fi hæc , qua: nunc edo, grata cire cognove-
r0. Verum de bis alias : nunc de Euclidis Elementis
auca dicam. Ac primum illud etiam atque ctiam ti-

Ëi perfuadeas velim , nihil iis in univerfa Geometria;
magis ech necelTarium , quod etiam ipfum Elementi
nomen nos docct ; idci-rco enim Elementa appellatan
funt, quod fine iis in Mathematicis difciplinis coutilie-
xe nihil potefl . Neque rumen diHimulo Âlgelzram.
lineis parum uti , calcule , & literis conficerc pcne om-
nia . Vcrum ûillam ad Geomctriam traducamus, quid
tandem eflicere poterit fine ElementisEuclideis? Nain.»
cit Algebra Scientia quxdam cujufdam univerfalis cal-
culi, qui non ad hoc potins, quam ad illud quantita-
tis genus fpccht , (cd omnia arque compleâitur; ni-
titur enim princxpijs abfiraétis , qua: non extenfionis

pro-
4.-
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prorpria funt , non numeri, fed quantîuatis g bine En
ut 1 ad certum , 81 peculiare quoddam quantitatis ge-
nus traducenda fit , oporteat etiam peculiarem ejufdem
generis naturam , arque intimas proprietates cognofcere .
Nam quid quæfo pet Algebraicos calculos prættare um-
quam in Arithmetica poterisêNifi Arithmeticæ ipfius præ-
cepta ante cognoveriSPNifi additionem , detraâionem ,
multiplicationem , divifionem, radicum quadrarumJ, ’
cnbarum &c. extraâionem teneas P Numquid res ali- ’
ter fe habet in Geometria? Nihil minus. (Luid enim-a
aliud efficit Algebra , fi ad Geometriam transfcra.
tut , nifi tantum præcipit , ad hoc , vcl illud pro-
blema folvendum, bas, vel illas lineas , aut fuperficies,
hæc vel illa folida addenda elfe , demenda , multipli-
canda, Adividenda, illorum radicçs quadras, cubicas
extrahendas? Hæc vero , qua: fieri przcipit, quomo-
do fiant, non docet; nod nifi Euclides , à linearn.’
lineæ , 8: fuperficiem uperficiei demere, 8: unam fu-
perficiem pluribus æqualem facerc , unum triangulum
duobus, unum reétangulum duobus quadratis , penta-
gonis &c. , quæ præcipit Algebra , exequi nullo mo-
do’ poffemus. (And dicam de linearum , 8K fuperficieh
mm pet lineas multiplicatione? Œid de divifione; P
Quid tandem de radicum extrafiione ? Quai: cette fi-
ne abfirufiflima pr0portionum, quam Euclides tradi-
dit ,- feientia fieri omnino non poffunt ; adeo ut nobi-
liflima , arque magnificentiflima fcientia , Algebra, fi
Euclidis Elementa tollas , nulla fit. Dixi particularitèr
de Algebra, neque enim dubito , quin fi illos , qui ad
Algebram afpirant, ad Euclidis Studium commoverim,
reliques quoque facile excitcm . Verum crunt nonnul-
li, ui breviorem in hifce Elementis exponendis me-

ltho nm defiderent . Ego veto , cum multæ , ac varia:
fint Elementorum tradendorum viæ, hanc poriùs Eu-
clidis lecutus fum, quam aliorum, tum quia in]? qui

re.’



                                                                     

brevi’orem tenent , non .ita omnîa ad unguem demond
litant , ut Euclides facit 5 invar veto cos, qui primum
in Geometriam ingrediuntur, flatim abfblutillimis, per-
feétiliîmilque ex omni parte demonflrationibus alfuefie-
ri: tum etiam quia ex muftis viis, quas ad aliquid ob-
tinendum tenere poffumus, eam præltare femper puta-
vi, qua id, quod volumus , melius alfequimut. ond
li in hilce Elementis id junicè ageremus, ur Veritates
quafdam demonltraremus , non dubitarem eam vianL.
omnibus anteferre , qua: effet , quam fieri poteli, bre-
vilfima. Verum quia non hoc tantum agimus, Ted il-
lud etiam volumus, ut veritates, quas demonllrarnus,
in animis Adoleicentulorum , qui ad hæc Studia le con-
ferunt, penitus infideant ,ac firmiter adlîærea’nr, limul.
que ilIorum ingcnium illultrent, acuanr, excitent, non
breviorem Methodum tenendam elle exil’timavi,qua ut
facile res difcuntur , ira facile excidunt; fed eam po-
tins, qua a facilioribus ad dilficiliora paullatim deduôti
Adolelcentes ira acuantur, ut vix quidquam elfe am-
plius poliit adeo difficile in Geometria, ut ipfos doten-
reat. Neque tamen hæc Elementa ira expofui, ut me-
diocri ingenio Adolefcentes alfequi facile non pollint:
affequerentur fortalfe breviùs, 8L facilius ,. li alia me-
thodo ufus elfem ; cum Euclidea ufus lim, alfequentur,
ut fpero ,’ fruâuofius. Tu interim bis uterc , 81 fi opi-
nionem nom-am minus probas , voluntatem tamen ne
improbes . Vale.

DE.
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un; ’ A ’MATHEMATICÈ

o But r’- r- v i j.

z E Mathel’eos ’prîncipiîs tantnmodo in grau
tian) fludiofæ lvventutis verba faaurus,’ut

-talîs Doflrinæ ideam, uantumfieri ponta,-
i in aperto ponam , con enrancum duco bre-

’ j vîflimè ciron Mathelis obieélum prælari ,*
. ante’quam ad talium principîorum ex poli rio-

nem accedam nana in hoc traéiatu dum.’
taxa: tyronum utilitatlült Italie ijmuneris ratioipoflulat)
confulere animus efl .
’ Illa Domina , live Ars, qua Mathematica appellatur, deli-

niri foie: Scienria en": quatmurqummmqfl: llla enim entia ,
un, a Mathematica confideranmr, tempes accîpiuntut t, ut

azura , [tu tu aflimnbilid. Quia veroqentia perfolam Quinti-
aatem Qu’un flint, ideo relia: ut videamus quid mentirait: no-
mine intelligendum fit. I ’4’
v QUJNT 1T AS unîverfaliter accepta delignatur inaMentîà
conceptiene,fiecundum quam de rebus quattere foleinus pet coin.
parationis Aduerbium Quant Uti eVenît dum’ quarimus mais
eus fitlongum? Quant emplum? Quint grande? Q1110)! grave?
Quant d’un ? Quart magnum? mais: multum , feu 94mn milita
en. ma enim entia, de quibus lice: bas interogationes [une
abfolutè Quant: fiant, vel faitem , ut Quanta confiderantur.

Quia veto circa entia quantitative! in le, vel ut talia con-
fident: verfatur Mathematica , ut talium curium menl’uram
obtineat , ideo ens ut Quittant ponitur Mathematica obieâum,
de quo a Matheli demonllrata ad rotant Enri: Quint! menlumn

crdinantur. V aIlla quantitas , pet quam En: quantum confiituîtur, univer.
faire: accepta .partit’ur in Quantitatcm Continvam , :1:un
Dilcreta’m . Continva quantitas dicîtur illa, de qua l’olum quæ-
airer Quanta , feu quam Mulralit’,*fola menhir! , «maganes
dineipfpeêia. w » u J "3 . . . - ï -v . MANS

a A Con.



                                                                     

- mamitasverô dînant appeifattirilia’, de qui i l’oie!
r naiJeuqunmhu-ôtinhac quantitate fola.mu titudo in.

picrtur. ’ . v iContinu quantitas fubdivîditur in Permanente»: , atque Sue.
«finira. Permanens quantifias dicitur un , coins mimes partes,
qui! in quantitate delignari poffunt, permanent. Succelliva,
ivefluens quantitas appellaturilla, cujus partes l’unt in con.

tinvo fluxu police ,, «devenir in rempare ,. arque Mettra 7- "x
Inter quantitates continvas illæ, qu: flint localiter exteno

(a, ut plurimum MAGNITUDINES vocantur , 8: hæ flint
LINEA . SUPERFICIES, &CORI’US,fiuè SOLIDUM,de
quibus cl! principaliter intelligendum id, qnod permulti dicunt,
videlicet elfentiam (Emmaüs in parriumextra partes polirio-
ne confilitere. In hac quantitate illa, uæ lignantur, indivili.
bilia PUNCTA nominancur 5 indivilibi ia veto Temporis IN;
STANTIA vocaiitur .

Difcreta , fine difcontinvata quantitas illa nominatur , cujus
partes commuai termina c0pulatæ non flint , at diftinflæ,
arque feparatæ ,8tde his quærifolet quot» flint, partes difcre-
tain quantitatem componentes. Hæc quantitas vocatur NU.
MERUS, feux MULTITUDO.

NUMERUS dicîtur quantum difcrerum , quia componentes
partes intelliguntur tamquam totidem res diverfæ feparatæ,
atquediliinéiæ, Dam autem dicinius deceni , velcentnm homi.
lies, non imam rem nabis reprælentamus, fed tot, uot indi.
car numerus denarius, vel centenarius . Exadverfo in quanto
,continvato partes componentes, ut unumintelli untur, liqui-
dem in acervç lapîdum quamvis finguli lapides int ad invicein
fgpâlütî, dumconfideratur fola acervi moles, tune quantum
mon en difCretum, at continuum, quia (clam quærimus ma.
gnitudinem , non autem NUMERUM partiaux componen.
sium.

Q1: od in continu quantitate prenant purifia indivilibilîa... ,
in difcreta facîunt unitates; nam ucmadmodum punfla po.
nantur continua: quantitatis princrpia , ira uniates confide
rands: flint «Inti principia omnium numerorum . -

Reliquæ omnes quantitatis fpecîes imita Vaiefium ad me.
nitudinem , vel Numerum reduci polfunt ,. titi flint Locus,
«du: , vis Morin: . damne. , qui: omni-s «antigang:- 1..

i a-



                                                                     

Matheli non parpaing: fédut’ nienl’utabiies, vel numetabiles:
... H15 pofitisîeoncliidendum videtur .materiale Mathefeos obie-
Æiumelfe Magnitudinem , 6: Numerum , formate vero( ut lo-
quntur Scholæ ) exiltere folam Menfurabilitatem , fub qua uni-
ca ratione Mathefis quantitatem contemplatur. 4 ’-

Inquirentî poflea eut quantitatisDoâi-ina Nomine Mathelis,
appelletur , refpondeo , banc Doârinarii, vel Artem a .Veteribus’
tali nomine fuîlfeinfignitam, vol quia pænesiantiquos folum
erat Mathefeos (indium , vel quia Matheniata ante alias relen-
rias edifcebaiitur . ’-

(hiod attinet ad Mathematum fpecies alia Pure , au:
Mixtddicuntur . Paru Mathematica vocantur illæ , quæ quam
titatern abfirac’iam confiderant; Mixte vetôappcllantur, quæ
Quantitatem in fubieflo aliquo conltitutam conœmplantur.
Inter paras Mathematiças’connumerantur Canaris , arque;
Arithmeticaflicet Arithmctica repntetut putior ipl’aGeometria,
quia Arithmeticz obieéturn en magis abliraéium, quam illud
Geomettiæ: qua de te ArithmetiCa principia , arque Theore.
mata habet magis univerl’alia , quam tint illa qu: ad Geome-

triam pertinent. ’WMixtz Mathematica imita diverfitatem . iliorum fubieâo.
ruai , in quibus quantitasteperitur in varias fpecies diamantins ’
tui- , fiquidem îlia Mathelis, quæ motum in Corporibus Cœlea
fiibus politum examinat, Afironomia vocatur , quæ Orme-no-
(tri , une Terra quantitatem , 8: ûtum faunin: , dicitur- Geo-

graphia . - ’Etatica appellatur illa , qu: agit de Ponderibus . . .
Mecanica niotuni , atque moventes vires inquirit ; 8: ut patio

tis multa comprehendam, omnes illæ artes , quæquantitateiirili
fubieéio politam confiderant , Mixtæ Mathematica nominau-
tut, arque variis nominibus appellantut, iuXta-divetfitatem
illotum fubiefiorum , in quibus quantitas repetitut-u I i

. De Demonfirationibus Mathematicis .

DOcente Arifiotele Dmgnllratio cit ille .Syllogifmus,
qui proptias anémones de luttiecto pet proprias’eziu.
fas docet: verum hæcmon’ recipîtuntanquamivnid
ucrlalis Dmonflrationit definitio , cum omni des:

A a une -



                                                                     

Iitonon conveniat r tiquidez’n en 8: alia Demaigfirationi: fpccics,
quam fuis innuit- idem Arifioteles, d’un! inquit ad Demogürà.
flouent fufficeœargumcntum ab effeâis ded uâum .

n (yod ad Mathematica demonürationes attinct, dico talcs
demonflrationes, qu: fcîcnfificæ appellantur ad duas tantum.
chfes elfe reducendas,,quarum,prima cantiner omnes dcmom
flruionesæ, quas. 011:4];an Ivocant ; cirez quas en obfervam
dam , aliquas folum domonflr’aœ quod res fiat , alias vero quad

lint.,& uarefint. ,  Exemp um illarum demonflrationum, qu: tanturnodo de;
mouflant quod res fint, habcmus in prima npropofitîonc Euci.
. idis, in qua demonüm: e ormationcm Trian-
- me .gulinæquilateçi ABC, ex hoc folum, .quodtduo
.44" .1 i; 77x lama AC,.& BC fin: tertio lateri A8 arqua.
ç A: in. i lia: .ex quo potin infertdiéia lacera cliente:
. a: ,5 l a ire æqualia: Hæc quidam dmionflxzaeio libcnq
à . «mnflûnuv’. A "ter ab omnibus interofienfivagrccipitur,lice:

- tantum demonflrct quad res fit, ponautcm qua.
.re fît: 8; fanèpqualitas illa,quam habcnt duœ lincæ AC, 8:
BC cum terri: A8 non ca caufa talîs æquglîtatis , 3: folum
indicidmflcx quo colligitur ma æqualîtaS’: duæ enim quanti.
tues ACE y BC non-fun: æquales pot hoc i-folumnquod squatine
ndm habeantqum’ renia quantitatc A8 , ut crimes concedunt.
.. Ahcrîusdçmonflrationis Ofleqfiuæ fpecimcn habemus, dam

- Wiufdcm-circuli radii demonflxantur æquales, potin cit,-
culîdcfinitionc, videiicct quodjîtfi un: plain (mica and: li.
«ça pontent; , qui: a media compreben l fictif in omniburfid: par;
015m" «quai! ter «[1114: . Si enim tans en circuli effendis, tamquam
a vota , 8c propna caufa fcquitur , cames eiufdcm circuli radio:
Je. æqual’csî hæcque dicitur Demonflrqu’o oflagfiua dcfumpta
çaaufzsproxxma, 6: immcdiata , quia radiorum circuli aqua-
litas tanguai!) i venta  cauf’am agnofcit definitioncm Circuii . h

Alter: demonflrationis fpecics eft illa , qu: par deduflionerli
a? abfurdum, Gué ad impoflibilcprocedit. la hac demonfira.
mon: aficndimr, rem erre talent quakm dicimus, pet hoc folum,
quad aliterefl’enOn poffit. 4.-. . Ï

J’Îgææflter donnŒfita’tîË (lupin en, quantum un: finnpiîci

utitur impoŒbilir’acc. mercure in gcmînata impoifibilxtnto

A 3’ . l i ’ » i

- un» *’
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Exempium huius demanûrationis fimplicis haha-tut, dum pro-J A
bamus reâam lineam AB tantuma.

A A .C D q B doinunico punâoC poire bifariam
l 53---- dividi, &dicimus. Sireâa AB in

duobus punais C , & D forer bifariam dîvifa , fequererur, quad ’
mm CB , quam DE æquales elfent medietati iplius A B : quare ,
& inter le æquales eflènt CD , BD. Cam auteur hoc (il: impof-
fibile , quia CB en: totum, & DB pars; ’exihoc infcrri porefr ,
datam reéiam AB non elfe bifariam divil’am in duobus punais
C , ô: D .

F undamentum huius demonftratianis pende: ex hoc , quad
veritas non pollir verirari contrariari , neque unam verirarem..
polie alteram delirucre. At li verum foret quad A8 polrctdivi-
di bifariam non faluna in punâo C, verum eriam in purifia D ,
in hoc cal u nua veriras foret contraria alteri veritati , nempb
quad rotumfemperlîr mains l’ua. parte, quæ veritas deliruere-
tut, quories una refla linea in duobus punais bifariam dividi
polÏet.

Altera fpecies demonl’rrationis ab impaflîbiliratc geminara...
utitur demailliratione ad abfurdum , ut aliqunm oliendat veri-
tarem, uri evenirer li "ad probandam æqualiratem inter A , de B
prius demonflretur elfe impolfibile A mains elfe quam B , polt-
modum verù eadcmimpmllbilitate proberur quod A nequear
elfe minus quam B: ex qua geminara impollîbilirate demon.
(Mara inferrur æqualiras inter A , 8: B.

Talidemonlirarione urirur Euclides in Libro 12. Elemento-
tu") , arque frequenriflima el’r apud Archimedem. .Tora vis
huius demonlirari nis in hoc Conliztere vide’tur , quad fi A
(0b illa quze fequerenrur abl’urda ) nequir elfe mains , nec
minus quam B , necelî’aria illatione fequitur quad A debeat
adæquare B .

Huiulinodi demonlirarionem ramquam nimis fafiidiol’am ri.
gorosè condemnant Sturmius in fua Matllt’ll enucleara in Præfa.
tione ad Leflorcs Art. 7. , arque Renaldinus in Arte Analyrica :
minus rigorasè ver) lirancifcus Vieta mien: demonlirationem
culpat, cum dicit, nunc demonlirandi ufum citra limitatio-
nem non elfe admitrenuum: libenter enim concedit præfarus
Aurhor , quorl au inuicmu comparando en , qua: ex narura l’u ...-
æqualitatem non Ier 91mm , lialrerum altero neque mains , ne-

? A 3 que -



                                                                     

0
que minus elfe pallie demonûretur, «613mm: inferri pon’c ta.
liumrerum squalitatem: non fic vero quando ad inuicem f0.
Kent campant: illa quanta, quorum nature: æqualiratem re.
cufat: in quo cafu, lice: fuerit demonflratum unum nequç.
malus, neque minus alioexifiere , non indellcerinferre il]a...,
qua: comparantlr, elfe æqualia, cumhanc æqualitarem habe-
t: nequeant, et fu p panna: .



                                                                     

-EUCLIDIË
ELEMENTUM PRIMUM)

.De]: le
. PUNCTUM illud dicitur, cujus nulla

pars cil.

D inregram huius definirîonîs intelligentiam
faire oporrer, ab Euclide nomine PUNCTI K

. intelligi id , quad in quantitate continva nul-
’ las habet partes: fienim in continva quanti.

A rate concipiamus aliquid , quad fit quacum-
l ’ que parte fpoliatum , illud erir PUNCTUM,

l me SIGNUM ab Euclide definirun). Quia
verô punélum definirurin ordine ad parrium negationem necef-
farium duxi animad vertere continvam quantirarem , quam Ma-
thematici MAGNITUDINEM appellanr, in triplîCÎ ordine.’
difpolîtas habere fuas partes componenres , nempe fecundunL.
longitudincm, l’ecundum latitudînem, arque cralfltiem ; ne.
que enim in magnitudine alia dari potelr partîum componen-
tium ordinario . Cum igirur inter magnitudines alîqnæ fuas
partes habeant dumraxar inlongum ordinaras: alise veto lm
longum, & larum, & alise in longum, larum , arque profun.
dum , ( uti clarius ex infra dicendis confiabir) dum in magniru.
dinealiquid delignamus , quad nullam ex diélis habenr partîum
ordinationem , haciefi quod nonlit neque in longum , neque in
latum, neque incralfum extenfum , hoc erir PUNCTUM ab En.
clide hoc in loco definirum , quad licet locum , 8c fitum haha;
in quantitare continua nullam ramen obtinet magnitudinem .

M09 cl 39ml Mathematica! huiufmodî
A B C Punêlu fola mente ca cepra acurillimiacus ex-
-- n - rremimrein Mugnitudine fignarc, arque Als-

plmbericis thteris , vel allo ligna indican: dip-
cendo Puné’tum A , Punëlum B &c.

A 4 Def.



                                                                     

l Euclidis Elementa Geometrîca

Paf. Il.
LINEA vocarur i113. , qua: folam longitu-

dinem obtinet .

l magnitudinem aliquam mente concipiamus falumoda in
longum extenfam , hæc erit LINEA ab Euclide definita .
Mathematiciferè cames ad indicandam veram lineæ in.
telligenriam alfumunt motum punéli fuperius defcripri,

dicendo fcilicet , quad dum punëlum e loco in locum mouerur ,

A cum lit quacumque magnitudine .l’po-
ÇA B liatum, veliigium talis imaginari) erit

fola longitudine prædirum . Si enim
punélum A lntelligarur fiacre ex loco A in B , huius fluxus velii.

A gium AB erit LINEA ,° cum fit quædam magnitudo fala longi.
tudine AB prædira ; nam pet faperiorem definitioncm punaum

fluens nullam obtinet dimenfionem . . V -

S C H O L I U M.
Ermulri Marbemarimrum difciplinarum profeflbre: liman;

. m Punfîù mantra infinitif mntamodo fmmdum longitu-
dmegn ordinati: compofitzm volant , dam alij Iineamfolam enfle.
r: drflantiam inter duo profil: repartant djfwerant . Qu’a tuera
Parlant Lina dqfinitiom confidcrarur [Un extenfîo ficundum Ion-

irudinem, non amen! infinitum»; prmÈîorum ordinatio in languir:
fdfifl, ideo ne infinito punfîorum numero , quad aux adæquatè
Preeeptorum mentilm: repmfentari potefl , Tyran" confimdamru ,
nicha: puro Imam conciperc ranqnamfiilam longitudinal! , peanut
neglrgcndo componenlia talil Iongitudini: , quam 01164»: 13mm"!
ex infinitif panai: compofitam nabi: repræfi’ntarc . [liard enim e11
in 15net! peut: conceprd innumerabilia prznflafignarc , aluni Imam
a: infini": punfiir componere . Et ut parmi: malta comprebendam ,
du»! fulgnifudinemin langum tanna» extculhm nabi: reprçfi’ntb
mur «regrat»: LINEÆ idem Wrmamu: dcfirdtionifiperm: da-
-u conforma: .

la»): m.

4;"!!! -



                                                                     

Liber I; 9
qu. 1U. lTERMINI lineæ dicuntur punâa.

’ Æc definitio non en ira inrelligenda,vt credatur quam-
libet lineam elfe à pune’lis terminaram ; ’nam linea in-
definira , circularis &c. non habenr punâa terminan-
ria , feu claudentia , ar ell dicendum , quad illæ lineæ,

quæ extrema obtinent , in ralibus extremitaribus habeanr pun.
cla : uri cernere lice: in linea AB , quæ ranquam fun. extrema
habet duo punéia A , 8c B. r

Defi 1V.

RECTA linea dicitur illa , qué ex æquo
fun interiacer punch. .

Pud Marllemaricos omnes lineæ funt ,Vel fimplices, veI
mîxræ . Simplices funr omnes lineæ’ reâæ , & circula.
res: Mixræ dicunrur reliquæ lineæ curvæ , utpotæ ex
mais, 6l circularibus compofiræ .

In hoc loco Euclides datdefinitionem folius liriez reaæ’di.
dinde , eam elfe , quæ æqualirer exrendirnr inter fua punôla ,
hoc eli nullum punâum inter extrema punëla lignarunq ab alijs ,
neque furfum, nequedeorfum, neque ad dextram, neque ad

finiliramdefleélite, fed omnia punéla

A .B funnl accepta roramoccupanr longi.
rudinemliram inter’lïneæ extrema ut!

funr punch A , 81 B z nam li omnia punéia delignabilia in linea
AB occupant diflantiam cadentem inter terminas A , 81 B , ut
inquit Proclus, talla punch: erunr ex æquo difpcfrra .

Archimedes lineam reâam definivir dicendo , eam elle mini-
q [A D, mam earum linearum , quæ eafdem ter.

ï’ trines habent: ut pater in linea ACB,qn:e
à. fi erir minima omnium illamm’l’rnearmn,

B que: dvnci [ac-tium: ab A ad B , dicrtut
l- lima mêla, non fic Vera fines: ADMEB,

qua:



                                                                     

xo Euclidis Elementa Geometrica
quæ cum non lint minimæ , nec erunt di-

D cendaè lineæ re6læ . - a
Æ Infuper quemadmodum Mathematicî

B pet imaginarium panai fluxum quafcum-
C que lineas efformant , ira concipiendo

punélum fiuere a termina ad terminum pet
fpatîum omnium breviflimum, ralis fluxus fignabit lineam te.
Elam, qualis eli linea ACB.

Def. a

SUPERFICIES dicitur illa, qua: longitu-
dinem arque laritudinem tamtam habet.

Vemadmodum fola extenlio in longum lineam cf.
format, itaduæ extenfionesin longum, 8: in latum
fuperficîem componunt . Si enim magnirudo ABCD
fueril: rainrum feeundum longitudinem AB , arque fe.

cundum latirudinem AD extenfa, ralis
magnitude erit fuperficles fuperius defini-
ra , a qua excluditur terria extemîo hoc
ell cralntics, fine profundiras , cum fola...
longitudine, arque latitudine conflirva.
rur .

Nonnulli Aurhores fuperficiem dicunt corporis terminum.
Alîi vero magnitudinem daubas rancuzn coniianrem intervallis.

Pariter ficuridependenrer a fluxu punfli lineæ idearn elfor.
mamus , ira melliante fluxu lineæ fugerficîemlnobis pollhmus re-
prrefentare . Si enim concipiamus lineam A3 fluere in DG,
hulusfluxus veliigium erit fuperficies ABCD .

Def. V1.
EXTREMA luperficiei fun: lineœ.

IN renia definiriun: punch fuerunr polira linearum.
exrrcuna, li’lèlter.nini ; in hac vero definirione "ne:
ponunrur extrema , une termini l’aperficierum, nom.

qu;-



                                                                     

Liber I . , x
quidem omnium, fedillarum tantum, quæ terminas habent,
liquidemfuperlicies indefinira , arque Sphærica nullos habent
terminas.

Dcf. V11.

PLANA fuperfîcies vocatur illa , quæ ex

æquo fuas interiacet lmeas. i
Æc plana: fuperficiei definirio fimilitudinem quam
maximam habet cum definitione lineæ reélæ fuperius
daræ , folumque hoc intercedit difcrimen, videlicet
quad reéia linea fua punéla, fuperficies vera fuas li-

neas interiacet , hoc eh harum linearum nulla debet fupra , vel
infra aliam reperiri .

Verum quia hoc haudOfaris eli ad claram ideam fuperficieî
planæel’formandam , ali) dicunr lineas in fuperficie ex æquo in-
teriacere, dumreêla linea omnibus fuperficiei partibus potell:

accomadari . Si enim quibufcumque
partibus fuperficîei ABCD accom-
modetur reéia linea EF,hæc dicenda
erit fuperfieies plana: talis auteur
accommodatiofluèadaptatioin hoc
confiait , quad omnia punâa lineæ

c reâæ tangant punëia fuperficiei .
Demum attenta fuperficiei ge-

l i nerationea matu lineæ faëla , li
rifla AB in tranfverfum moveatur fupra duas raflas AD , BC,
ferarurque in DC, huius motus veliigium dicendum erit fu.
perfides plana ABCD, cui adæquasè conveniunt propofitæ

definitiones . oBanc planam fuperficiem Mathematicr communirer appel-

eaeaeaea

e a”:



                                                                     

1 z Euclidis Elementa Geometrica.

Dcf. 111.
ANGULUS PLANUS dicirur duarum 1i-

nearum in piano le fe mutuo tangentium, 8C
non in direfium ;acentium alterius ad alteram

inclinatio. i i
exponîrdicendo, inclinationem duarum linearum in e0-
dem plana exilientium,atque ad unum punélum concurren.
tium exiliere angulum plauum . Si enim drue lineæ A8, CE

l . in codem exilianr plano,neque fin: in reêlü con-
flitutæ , at adinvicem inclinaræ concurrantîn
B , elïormatus erir angulus planus ABC , cujus
quantitas eli inclinatio unîus lineæ ad alteram:
Magnitudo enim angulorum nô a linearum au.
gulum elformantium longitudine, fed a fola in»
climatione talium linearum dependet. (brand.

tas anguli ARC a fola inclinatione linearum A8 , CB conllitui-
fur a Duæ auteur linea: d’icuntur non in direélum iacere, quando
carum airera pafl concurfumproduéla cum altera non coincidit,
fed recru,- vel recedit; uti contingit in duobus circulis fefe tan.
gentihus ,atque inre’éia circulum tangente , quæ angulos enfor-
mat ’, licet Circulilcircumferentiam non fecer . .

V hm angnlum planum paulo-antedcfcrîptum, funt etiam au)
ànguli , qui folxdi , arque fphær’ici dîcunrur . De rondis angulis

agit Euclides in SterecnxeniædeSphæricis traâat
Tlieodofi us in fuis Sphæricilevlemenris.E

[q th: 1X.
ï D

I N hac definirione Euclides folius Anguli plani elfenriam..i

RECTILINEUS Angul-us dicitur
3 ille, qui efformatur a lineis reâis .

Villîbetangulus planus efformatur a duabus lineis re-
dits , vel a) una reâa , & alia curva , vel aduabus cure
Vis . Angulus fadas a mais li..eis , a ppellarur angulus

rem.



                                                                     

Liber 1 11.3
1 reailineus , ut angulus ARC: ille veto qui

f odormatur abluna reâa , ô: ab alia curva,
vocatur angulus mixtilineus , ut angulus
DEF : demum angulus com prehenf us a.
duabus lineis carvis, vocarur anguluscur-
vilineus , ut angulns 0H1 .

Defi XQ’

Dum refis. linea firpet reéiam codifieras li-
.neam cos, qui deinceps (un: angulos, æquales
farcit, uterque xqualium angulorum reâussdi-
citur, arquent-fia confifienslinea Perpendicu-
laris illi, cui infifiir ,p appellatur a x

Um apud Geornerras frequentillimus lit me anguli- re-
fli , arque lineæ perpendicularis , ,ideo, in hac defini-
tiane Euclide: exponit quifnam lit me angulus, qui

, . dicirurreélus, 8: qnænamreaalinea,
A » quæ alteri llneæ, perpendicularls va-

catur a
Si rafla linea A3 confiliae reprit le.

dam CD, fadatque’angulos deinceps
ABC ,dBD inter l’e’æquales , quîlibet

’c 1 D harem æqnaliumangulbrum reflux: di.
cirant. ne reéla A13 , quæ naos au.

gulosefficir, vocatur perpendîeu axis ipfi CD .

XI.OBTUSUS Angulus ille dicitur;
quiangnl’o reflomajor ePr.

l angnius ARC marier fit angnla n80
fnperius definita, dicam!!! et! angalns

C B D obturas a
Defe,



                                                                     

ri; ’Euclidis EÏementa Geometrica

Def. nu
ACUTUS Angulusnille vocatur , qui h

refit) minot .el’r .

VT Angulus A]! D. f.

nef. X111. a
TERMINUS dicitur id , quad quantitatis

extremum cit - .
. Q Via tres tantumado funt Magnitudinum dimenliones ,

nempe longitudo , iatituda, arque cralïiries , ideo tres
falun: termini a Mathematicis alfignantur, & (un:
P.un&a,Line:e, &Superficies. Pur-fia terminant li.

nez: , fine: terminant fuperficies , arque fapetficies termi-
nant corporal; neque enim alias ponefi elle tenninus, cum.

antitas terminata femper f u peret fuum termioum una dimen-
one: linea enim punaisai friperait dimenlione longitudinis ;

fuperlicies linearn exeedit latitudinis’dimenfione: atque foli-
dum, liue corpus fupcrficiem fuperat dimenûane cralliriei .

pas °XIV.
FIGURA dîcitur au, qu: fub aliquo, tu

aliquibus ter-minis comprehenditur .

N hac definitione cl! obfervandum ad confiitnendarn figu-
. ranz baud fat elfe magnitudinem habere terminatam , nain

linea quamvis terminata non dicitur figura , quia figura ab
omni parte debet elfe onde traque inter proprios terminas

claufa , qui termini nequeunt elle punch , fed linea in figu ris
fuperlicialibus , vel fuperficies in figuris folidis , flue trinam di
mentionem habentibus . - v

Bef-
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«Liber lm I l I g x
.Def. X V.

CIRCULUS ,vacatur illa figura plana fub
uns. linea comprchchfa , qua: peri’phcria, nfivè
circumphcrcntia appellatur ; ad quam ab. une
punâo coxum, qua: mua figugam mm: pofita... ,
cadcntes omncs refis: linea: (un: æquales .

In hac dcfinîtîone Euclîdes îndîcat efi’entîam filins figura

plana: , qua: CIRCULUS dicitur, oflendcndo 2d circulî
conflitutxonem requîri, quad fit figura plana unica linea,
comprehenfa, midi figura BOB ab unicæ linea curua.
- BCDE terminata,întra quam figuram dam:

punâum A , a uoomncs reâæ une: A8,
AD, AC &’c.a comprchendcntcm lineam
BDEduâæ funt æqualcs. .

Linea curva comprehendens Circulum u .
Græcîs Pcrîpherîz , 8: à Latînis Circumphc.

renfla nuncupatur. . ’"
Defl XVI.

CENTRUM circuli dicitur illud punflum ;.
ut punflum A,a quo omnes refis: lincæAB,AD
6Ce; ad pcriphcriam BDE duâæ, fun: æquales.

Dgf. 2711.
Diamcter circulî appellatur quæCumquc re-

flet linea. pet circuli centrum dufla, à utrimquc
a circumphcrentia tcrminata, qua: bifariam cir-
culum divxdit.. ’

TAlîs,cfl «a: B A C a

,   l - Dt].



                                                                     

a. EucudisElèmcn’ta’Geomctrica

2M. XVII’I.  
  SEMICIRCULUS vocàtùr figui-a fub dia-

metro,ô( dimidia circumphcrcntia. comprchctx-
fa

Alîs en figura AEB com prehcnfiu
dîametro ACB , arqua dimidin
circu mphcrcntia AEB .

Dcf. X 1X. l
. RECTILINEÆ figuræ appellantur i115, qui:

’ a rcâis lincis comprchcnduntur . ’  

. Mmes îlIæ figuræ , quæ’ a métis lincîs comprehcndunï

z.

A 0,3

tut, rcâîlineæ figura: appellantnr. Sia curvîs lincîs
tcrmîncntur,’ dîcuntur figura: Curvilîneæ: fi vero in.
ter alîcuîus figura: terminos fint 6: xcâæ , curvæque

lincæ , tune figura. nuncupatur mixtilinca ., ’

Def. . XX.’

TRILATERÆ figura: qicumur,quæ à tri-
bus’latcribus, five lineis contmencur .

Un] figura BAC comprehendatur a tribus laterîbus BA,AC,
C CB, hæc dicendz cf! figura trilatcra, flue, uti ctlcomu-

. nîs loqucndî ufus,Triangulum .

1 A In Triangulo duo lattera AB, AC dicam
-. . . turlaœra oomprehendentia, five efforman-

th angulum BAC; latus vero BC dîcitut
fubttenfam angnlo BAC , arque angulus
BAC dicitur comprchçnf us a larcribus A]! ,

B «  , G AC, arque ùbtcndcns lamé -BC.
W. v

1
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"Liber I: ü T7 ’17.

Defi Jan;
QUADRILATERÆ appellantur figurât;

n qua: fub quatuor tautumlimis,Çontinentur. n

à paf. mu; ” g
MULTILATERÆ figura: nuncupanturî;

qua: fub pluribus quam quatuor lineis compfc-
henduntur. .7 u u -’ *

M ultilatcræ figura: mailings; 3516311 nomîne POLIGO.
  NA nunCupantur . I . J I .

Def. X X111.
VÆquilatcrum Triangulum illud diciculj;

quad tria latera habet æqualia. v .

i

. ,A S I in triangule BAC æqualîa fint tria;
’ - latex-a 3A ,* AC , C8 , hoc dicendum

erit triangulum æquilaterum , fine æ qui-

’* L aure.
3 V ., a. par, .YXI’V.

D ’ ISOSCELES .trîangulum
: : , ’ dicitur’Ï, quôd duo (antan)...

3; P obtinct laterauæqualia,
IL triangule . EDF duo tantum repflîzntur æqualîa latte.
ra. DE , DE ’, hoc triangulum vocatu’r Hofcdes .

J: a ne)?..
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’ Dg: XXV.
Scalcnum triangulum illud up;

a . pellat’ur, quad tria latere habet
mœquaha. . A

.I triangulum HG! tria latent HG, CI,
H , înæqualia bahut, (ab nominb

trianguli Scalenî indicatur.

Dcf. 17271.
CRToGONn’JM; lave RECTANcu.

LUM triangulumappcllatur,quad habet unum
angulum rcâum .

SI triangulum CH! habet angulum H- maxima Latînîs au
citur triangulum reflangulum , a Græcîs vocatur triangu-

lum Ortogonbm .

. ’Def. XXVII.

AMBLYGONIUM , five obtufanguîumJ
t triangulum dicitur, quod unum

1) obtu nm angulum habet .
A l I - Iruile: eh triangulum EDF uod
I, I - habet angulum obtufumDçf. X X V I I 1.

’ OXYGONIUM,GVC acutangu-
: lum triangulum appellatur, quod

trcs angulos habet acutos. ’

a. C l Uiufmodîcf! triangulum BAC ,cum
habcat trcs angulos A, B, C, acutos.

ï .Def.
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Liber I; ;. I , 1’19
me mon .

QUADRATUM dîcîçurilla fi.

fun quaqdrilatcrak, cujus quatuor
atera funt æqualia , ô: quatuor

quoque anguhæquales. .
I quadrilatera figura. ABCD°quatuor habeat litera œqua.
lia AB , BC ,CD , DA , quatuorquc angulos A , B , C , D,

squales , feu naos , dîcctur Quadratum . l

Def. XXX.
Altcra parte longior, En Quadrilongum vo-

catur illa figura quadrilatcra, quç quatuor obti-
nct angulos æqualcs , non autcm quatuorllatcra

æqualia . A AOc cerner: lice: in figura ET
» CH, in qua omncs anguli E, T,

:G,H, fun: æqualcs, arque mai, ut
* in quadmto , latex: vcro non omnia,

a: fola oppofita ET , HG , (in: EH ,
To æqualia. .- ame XXXI.

RHOMBUS dicitur figu.’

ra quadrilatcra , quæ æquilatc-
ra quidem ci): , fçd non reflua.

, gala. ’L ’ SI quadyîlatera figura IKLM qua-
.î tuorlatcra 1K, KL, LM, Ml ha:

buerîtæqualîa,angulos veto I,K, L , M non naos, dicctur,

Rhombus. B z Dcfo



                                                                     

au Euclidis Éléments! Gcometrica
Il,

Def. XI X11.
A I. RHOMÏBOIDES nuncupatur illa figura.)
quadrilatera, quælioppofica latcra, ô: angulos

" habet æqualcs, cum neque æquilatera , nequg

æquiangula fit g ’
C

o I. in figura quadrilatcra N0
v Q? non tantum lutera oppo-

fita N0 , PCL: NP , OQ, Verum
.u ctiam oppofiti anguli O , 6:

n î P; N, 8: Q æquales erunt , hæc
a . Rhomboîdcs nominabîtur.

; par; 32:):an
TRAPEZIA vocantur reliquæ omnes figu-j

L ne quadrilaccræ. A
I figura quadïîlatera RST V non fit
Quadratum , nec Quadrîlongum..,

nec Rhombus,ncc Rhomboîdes; Trape-
zîum appellabitur , in quo neque huera. ,
neque anguli oppofiti fun: æqualcs.

Défi. XXgXIV.

DISTANTIA unius panai ab alia dicîtur
lonâitudo linea: refis: ab uno ad aliud puu&um
du æ.

A Ô B Iflantîa punGîA apundob
A A P et! Iongitudo na: linea

Def. .

-- dh,o,..-. A



                                                                     

’I1.ibcr I. n a;

A XXXV.
DISTAINTIA unius punâi ab

aliqua refit; linea vocaturâycr-
D pendicularisarpunâo ad re. am.

.linearn duâa. -
D Ifiantia punéti A13. man CD en perpendicularîs A8 .

. paf. A XXXVI.

’ ÆQVALES :dicuntur illæ Magnitudines,
quarum difïcrentia CH nihil , val quantitas inaf-
fignabilis .

C

A I ç I âme-renfla inter magnitudînes A ,
A L 4& B lit nihîl, vel fi fitalîqua quanti.

u B q .tasînaffignabilîs , magnitudines A, 8:
V B vocantur æquanes.

.Def. XXXVII.
INÆQVALES appellantur illæ Magnitu.

- dînes, quarum dif-Ïerentia CH aliqua quantitas

aŒgnabilis. "
I inter quantitates A , 8: B fit aliqua affignabîlîs differen-

q ’tia; dia: quantitates dicendæ funtmæquales .

Dcf. XXXVIII. A
CONURUENTES dicuntur, magnî-tudî.

nes , quando faâa taliummagnitudinum fuperg

B 3 - . .impo. -"

fiî



                                                                     

2,2 Euclidis Elementa Geometrica
impofitione, partes-unius magnitudinis partibus
altcnus adaptantut .

Irefla AB fuper împofita reâæ

A B CD habeat omnia fua punâa;’ adaptata puné’tîs reâæ CD, hoc efl:
C D quodlibet ipfius A8 habeataliud cor.

rcfpondens punâum in rafla C D ,
tune «un: magnitudines dicuntur congruentes .

Dcf. X X X I X .
PARALLELÆ refis: lineæ appellantut,quæ

in codem exiftentes plana , fi ex utraque parte;
mdefimtè producantur, femper ad invicem cam-

I dem difiantiam (avant.

A v 1D D hoc ut dus: redut lineæA î . patallelæ , five non concur.j; rentes dîcantur, duæ requîruntut
cOnditîones, quarumuna efi quod
fint in codem plano confiîtutæ , al-

tera quod quomodocumque produâç eamdem dîflantîam ad in.
vîcem fervent . Si enim duæ reâæ lineæ AB , CE fuetint in eo.
dem plant) (igname, eamdemque in omnibus partibus habuerint
dîf’rantiam , hoc en diftantiæ AC, DF , BE &c. fint æquales ,
çunc duæ refis: linea: AB, CD, dicendæ erunt Parallelæ, (en
mon concurrentes .

.10 1
’1’

Def. XXXX.
PARALLELOGRAMMUM dicîtur i113 fi.

fora plana quadrilateta, in qua bina oppofita
accru funt patnllela , feu æquidiflantia.

I N figura quadrilatera NOPQ, fi latere oppofità NO , PQ,
"CC l0" 853m NP . OQ, fuerint parallela , hæc vocabitur

Parallelogrammum. In



                                                                     

....-....-.. A

A a ,- p-4-

"A.TuLiber’Ii-T-Tï,-î a;

Parallelogtamma un; qui: ha-
N ben: angulos teflos, uti funt Qual-

N O dratum ,.& (Lazdrilongum ,dicun.
tut RECTANGULA ; reliqua ve.

. to, qu: angulos habent obliques,15 Q, ut Rhombus , 6e Rhomboides , v0.
. cantur ’Parallelugramma. non. re-

flangula .

Def. XXXXI.
. lin Parallelogrammo DE dufla

fit diametet AC,atque pet pun-
âum F in diametro AC lignatum. ,
duflæ fin: reôæ GFH , KM para].
lelæ lateribus Parallelogrammî, hoc
cit GPH patallela DC, 6: KM pa-
rallella BC, totum Parallelogtam-

mum etît divifum in quatuor Parallelogramma , quorum duo ,
nempe DF, FB vocantur COMPLÉMENTA , duo vero alia
GK , I H , dicuntur Confiflentia circa diamantin: AÇ .

B 4. PETIÇ
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FEITITIONES , (en POSTULATA.

I’?etîtio I.’ "
A quovis’ dàto punâo ad quodvis datum

punâumreftam lineam dueero; ’

B Æc prima petîtîo poftulat,
I ut femper concedatur a quo.

vis punâo ad quodvîs pnnâum lineam’ teâam ducere: fi enim
data fin: puma A ,8: B, etiampetmitti dcbct perle duel te.

flan: AB. - Ë - - - - -

A

» Tahiti I Ï. ,Reâam Inacam terminatam (emper ulterrus
in teâum producere . ’

Tamia I I I. I . iQuocumque data centra , 6C intervallo Cita
culum defcribere . ’

Tetitio I V .Ï 1Quodcumquer-punôum lin magnitudine fiq

gnan . A l .et Tetitio V.
Unam Magnitudinem alteti (upcr imponere.

Tamia V1. .Quacumque magnitudine data aliam fumet:
magnitudinem data magnitudine ma;0tem ,
Vel minorera,

une. à



                                                                     

’w-stquk , t .

- - , Liber I. 25Axiomata , qua: communes Notiones,
Pronuncxata, atquc Dignitates

vocantut.
AXiomata funt quædam vetitatesadeo manifefîæ, ut pto-

. batione non indigeant, quemadmodum ex infra ponch-
drs Axromatts conflabit .

Axioma I.
Il]: quantitates,quæ eidem quantitati (un:

’ æqualcs, inter r: funt æqualcss 66 viciflimillæ
quantitates, quibus cadem quantitas cfl arqua-
lis , faut æquaics inter fe . ’

- Quod uno æqualium mains efi,,aut minus,
majus quoque cit , aut minus altero æqualium .

Si unum æqualium mains ci”: , aut minus alia
4 aliqua quantitate, altetum quoque æqualium

i110 alio majus, vel minus cri: eadcm quantitatc .

A B S I A æquat C, atque B æqunt
eamdem C;A çqualis etit ipfi

c B. Parîterfi CadæquetA,& B;
A, 8c B æquaies crunt.

Dcnuo flippofitis æqualibus A,
6: B , fi C major e?! , aut minor A , major quoque, vel minot cri:

’ quam B.
Dc.nu:n reqvulîbus exiftentîbus A, 8c B illum exccifum, quem

habet C ad A , habcbit etiam ad B.

S C H O L I U M.

perîfeflim intelligentidm 1min: axiomatir neceflîrrîum pu.
mm nœud-ventre Euclide)», aliofque Geomerm: æzjtult- .

un»: .

..---A--. A

A-A-A
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hmm identitati æquiparare,atque æqzzalintein Marquant idenrird.
rem recipere; qui: in refit erit aman proponcre exemplum, nain dam
Euclide: ex tribu: duit refît]- liner: triangulum efirmare vair,
i 11ml ex litait, qudfint æquale: liner: dati:,ntq«e bot componit tri-
anguium taliter efirmatum reeipie tanguant ex fifi": lirai: dan)
compalîtum , mon linea: triangulmn comparante: fin: durit limai:
agacin . mofldutcfuile cric pojz’ri axiomatir oeritatem ligna-
[cere g umfi Â adæquat C : iulefequitur il eflë idem de C: quad
"immorale: de ipjb B:[ïigitur 1,69. Bfiwt idem a: C; Acrit de!!!
ne B que ad platinite»: , quæfiila in hac dadfàacaafideratur .

JIxioma I I.
Si quantitatibus æqualibus adiiciantut æquaa’

les quantitates, illa rota, quæ refultant, erunt
æqualia ,

A C SI æqualibus quantitatibus- A , 8C B additæ fint æquales
B D quantitates C, D; totum com.pofitum ex A , & C adæquabit

totum fafluxn ex B, &D.

dirima I I .
-- n Siab æqualibus quantitatibus æqualesquan-

titates ablatæ fint , qHæ remarient quantitates
etunt æquales .

A E B .1 ab xqualibns quantitati..- bus A8 , CD, detraôtæ tîntÇ F æquales quantitates EB , FD,reûdua AE, CF erunt æqualia.

inoma 1V.
Si quantitatibus inæqualibus additæ fint

æquaies quantitates, rota refultantia eruntinæ-

qualiuz ’ Si



                                                                     

Liber I. 2’7
Si inæquaîibus inæquaIia adjeéia (int, majori "

majus , à: minori minus, rota , quæ refultant,
eruntinæqualia, illud nimitum majus, (St hoc
minus.

A C Um inæquaiibus quantitatibus
A , 8: B adiunguntur æquales

B D quantitates C, & D; rota refultantîa
ch,&C,&exB,&D. etunt inæ-
qualia .

A E Parîter fi înæquaiibus quanti-
tatibus A , 6: B additæ tînt inæ-

B F quales quantitates E , 8: F , cum
hac lege, quod majorî A adiunga-
tut major E , arque minori B ad-

duxt minotF; totum, quad refultat ex A , 8: E mains cri:
(me refultante ex B , 8c F .

inoma V.
Si ab inœqualibus quantitatibus abiatæ fin:

æqualcs quantitates , refidua erunt inæqualius .
a Si ab inæqualibus quantitatibus inœqualcs quan-

titates abiatæ fint, cum hac conditione quod ex
majore auferatur minus, ô: ex minore mains,
rcfidua paritcr crunt inæqualia .

A E B Si a quantitatibns înæqnaiîbus A8,
CD detraâæ tint æquales quantitates

c F D AE, CF; refiduum E8 majus exit refi-

--- duo oPariter fi ab inæquaîîbus quantita-

G M Hi ribus CH , KL ablatæ tint înæquales
’-- quantitates GM , KN , cum hac legeCH minusA K N L lit GM ablatum aimajote (la
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fit KN ablato ex minore KL; refiduum MH mains cric rem.
duo NI. .

dirima V1.
lllæ quantitates , qua: ejufdem quantitatis du-

pise funt , inter fe funt æquales . Id , quad unius
æqualium duplum cit , ô: alterius æquaiium du-
plum erit . Quando unum æqualium alicujus
duplum ef’t , etiam cœtera æqualia ejufdcm du-

pla crunt.

A B I tant A quam B fint- ipfiustupla; A,&C B erunt inter fe æqualia...Pofitis æqualibus A, à B, li
C fit duplum ipfius A, idem .

Ceritetiamduplum ipfius B . Pariter fuppofita æqualîtate in-
ter A , 8l B , fi duplum fit îpfius C , etiamcætera alia ipfi A
æqualia ut B , ejufdem C dupla erunt .

SCHOLIUM.
Vod demi: dupiieitare ab Euclide diflumfuit , on!" criant
de triplieinte, quadruplieirate,fi4bduphcimte ,firbtripli-

titan 6T. Namfi Â, 6’ Bfinl tripla, cielfubtripla ipfiur C5 aqua-

lifierunt l’ÉBo I
c q inoma V I T.

1112: quantitates , quæ cjufdem finit d jmidiæ ,
inter fi: flint. æquales ,- ô: viciflim fi uns. saqua-

"lium quantitatum fit unius dupla , ctiam alise
cjufdcrn duplæ etunt .

Si

- w avr-TF- «cc-m’ew u- v



                                                                     

- A i IlS SI A , 6: B æqualia fint,atque A
w dimidium ipfius Cgetiam B dimi-

c dium erit ipfi us C. ,, QIOd de dimidia parte clichant eût ,
valet’etiam de quacumque alia pattu,

Ë n ’ Axiome: VIH.
I Quantitates, quæ fibimutuocongtuunt ,in;

ter fe flint æquales , 81 viciflim quantitates con.
gruentiæ-capaces, fi æquales fine, erunt criant;
congruentes .

Erdef. 38. Mathematici nomîne congruentîœ intellîgunt
taiem duarum quantitatuni adaptationem , fecundum.

quam neutta illarum quantitatum alterarn exceditzquo Rame fa-
cile erit comprehendere congruentes quantitates effe æquales,
cum congruentium quantitatum differentia nulla fit .

Parîter fi quantitates con ruentiæ capacesj
A’ mi flint omnes lineæ reéiæ , aperfiCÎCS Planta

i & fimiles,anguli planî &c. fint æquqïcsa enim
. i etiam congruentes, fi enim 11:83 1mm A fit

B reâæ lineæ B arquant, etIamA congruet cum
B.

Axiome I X .
Omne totum majus efi (na parte;

. SI a toto pars auferatut, aliquid remarier , fetas totum fumet
ablatum: quatre totum mains cric fixa parte . I

- Ixion: X. 4 . t VDuæ reflet linea: nequeu-nt habete idem figé

mentum commune ,
Brins hujus axiomatis ciatèipetcipitur, fiintemgamns
naturain linea: reflue, qua in hoc comme, vrdelicet quoâ

" pro-
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produéia femper reâo îtînere proeedat ; and: fequitur nec fieri ,"
me concipî polfemuam une: méta: partem quantitativam, qui:
murine fegmenti intelligîtur , duabus mais lineis communem
exiflcre , quad cit idem ac diacre . dans trôlas linea: nullatenus

’ commune fegmentum habet: poire .

. Axiome: X I .
v Duæ reflète linea: in une purifie concur-
i rentes, fi ambæ producantur, necefïario in co-

o : dem punëlo fe mutuo interlècabunt .

A . Iduæteâælineæ A E , CE concurrant
’ in Eproduôæ vertus. B , 8: D, (e mu.

tuointerfeçabuntin purifie E , cum hoc fo-
x lum pundum fit commune attique reaæ

p B linea: AB, CD. ,
v g. l dxîoma KIL.
0mn: sanguli reéIi fuut inter fe æquaies .

A ’ 4 A * .Eritas bien; axiomatîs apertè
* ’ ’ 4 ’ - dîgnofciturexdefinitione 10...,

in qua dicitur angulum reflum effor-
mari a perpendiculari . Vt ex. g.
fi mêla A8 perpendiculariter inüfiat
refit CD , anguli ARC ABD criant
anguli rec’ti : cum ergo immutabilis

5 ’- ’ - - fit contiitutio liner: perpendicularii,
quîadependetab æquaiîtate angulorum , ABD ; inde e-
quîtur etîamîmmutabiiem elïcîllam inclinationem , pet quam

cfformanturnnguli aux; qui: Dames angult refit erunt inter
le tipules .

ni.eeeeeaee

.1!-

c B
C

dation:

”**"’ -*-’ --.. gant»
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Ixion: X111. a.Si in duas reâaslineas AB,

CD in eadem plana exiflcn-
tes incidat refila , quæ-fa-
ciat duos internas , à: ad ica-
fdem partes anguios BEF ,
DFE. duobus mais hangulis

minores; duæ refiæ AB , CD indefinitè produ-
éiæ d ebent concurrere ad partes B, 6C D, ad quas
fiant duo anguli duobus mais minores .

p Ræf’ens axioma quad et! XI. Euclidis ,1 a quamplutiïmis
Scriptoribus . denrerito quidem ab axiomatum mimera

excluditur , 8: inter propofi tianes demanfh’andas’ reponitur .
Nos autem dicenda cirez banc veritatem ad prop; 19.- remitti-
mus , quo in loco dumtaxat hujus axiamatis veritas primitus la.

cum habet . ." Âxîama ’XIV.
* Duæ refis: Iineæ fpatium non ’comprehen- -

durit. ’ iIdnæ reflet linea A]! , .CB concurrane
in B efformantes angulum ARC , pro.

pterefl’entiam linea: refis: ad partes A, 6e
C femper debent ad invicem recedere j, qua.
re ad pattes A,& C numquam pareront con.
Cuttere ,- uti neceffarium foret ad hoc ut

A .fpatium comprehenderent,five clauderent .

1 fixiàma X V .
Si æqualibus quantitatibus A8 , CD inxqua-

les quantitatesaddanturBE, DF, etit totorum
ex ceflus adiunéiarum excédai aqualis ., P

x ’ A 9*

c.
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A B . 6’ E i Ofitîs æquaiîbus
uantitatibus AB,

ci i , ’ ’ CD,:iillis adiungantut
- l i ’ inæquales quantitatesBE , DE, atque 8E ex-
eeda’t-DF magnitudine CE; exceiTus rotins AE fupra ratura
CF cri: CE , ( camper Axa). 1.) AG adrequet q. ’

A inoma X V I .
Si quantitatibus inæquaiibus, BE, DF requa-

les addantur quantitates A8, CD 5 exceiÏus to-
tius AE fupra tatam CF adxquabit excellant;

I BEfupralDF. I

S I-t GE exceifus RE fupra DF. Cum igitur AC aciæquet CF,
, crit GE exceifus AE fupra CF , idem ac exceiï’us BE fuma»

DE . Î I
Hxioma X V I I . " Î

Si ab æqualibus quantitatibus AB, CD , anic-
v fanait ,inæqualcs quantitates EB , FDC, fitque

EG exceiÏus ablati EB fup’ra ablatum FD , excef-

- . fus refidui CF fupra re-fiduum AE adæquabit
i EG exccflum abiatorum E8, FD.

; . . . cum ab æqualibus-AB ,CD,
[A . ü . . E G, B ablata fiat æquaiia GB,
I i H 3.. FD( perAxio.3.) etitAG æqua.

t c F D’ lis ipfi CF : quate exceiïus refi-
î A dui CF fupra refiduum Ali erit

EG excèifus ablatarum EB , BD .

.ewewa
Mains



                                                                     

Liber ï n.
biwa X7111. l

, Si ab inatqualibus quantitatibus A B , CD
t auferantur zquales quantitates AE,CF, exeefÏus

refiduŒB fupra refiduum FD, adæquabie ex-
ceiÏum tarins A8 fupra ratura CD .

"’ ’ . . le GB exceflhs A3 ru ra
A E c B S CF: hoc pofita cri: KGæqua i3 ipfi CD at ne,
C F D V E6 (in «in. 3.), æqîialisipfi BD: quarre GB critex-
«En: refidui En fapra refiduum P D . -

lxîoma X I X .
Tatum adxquat omnes ruas partes 5mn!

fumptas .v

Uantitas tarins A B

A c D B componirur ex quan-t titatibus omnium partiaux.
v t AC, CD, DE ; quare evi.deus en totum A B adæquare cornes ruas partes comparantes

AC, CD, DE. SAxiome: X X . H .
Si totum A3 fit rotins CD duplum, arque;

ablatum AE duplumiablati CF ,- erit rcfiduum
EB duplum refidui FD .

, A B n O Uia ablatum AE flip;Ï ponitur du plum ablatî
C v CF: pariter qui: A B ponitut......E D duplum CD , cri: ce dimi-i dium AÈ ,I 8: EDdimidium38: quam refiduum En exit duplum refidui Il) . - 3

. a C dation
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Madame! XXI.

L; . ,Si fuetmtrtres. quantitates, quarum prima-I
5 .L fiiperetfecundam , arquer Mandat rupteur ter,
. z - tium, otiam prima. tertiam (uperabit .

’ "t’aura X2111. ’ ’

. ’Iilæ quantitates , qua: inæquales efTe non poil
. . funt , fiant æquales, fi fint ex ead’em genete.

’flxioma XXÎII.

” ii’Quanda reâa ’liueaJ

unam parallelarum fecat,E i’ I ï - .: A - y: n produéia. fecabit 8c alte-

o h Ir r G i i .5, , . SI reéla linea EF fecet paralie.
. ï. .. .1; I q k q 7 t lam ABinF,produ6ia fecabit

. , l l z . , criant altetam parallelarn in G.

Dune reâæ lmeæ non paralleiæ in eadem pla-
na exrflentes produâæ ad unam pattern con-

.. :551?! mite! : A a . .
rAï-ïii.”ï"’-’ i, i. i: il duæ réGæAB,CDineoà

- B dam piano conflitutæ nom.
fint parallelæ, produflæ ad par.

. D , tes B,D, velA,Cdebent canent.
C ç h ÏCYC a

, I Ixioma X X V .
’ ,. 39613 linea in unico tantum panifia bifariam
’ q dwrdi patati. ., ,,

-.i

. I A) 0- a
J

Ils-.7 a
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. LQéidfit Definiti’o,’ qqidPoflalamm’ ou. .1

U T Tyrones facilius ’percîpîant difèrimen i,ïq’uladicadît
inter Mathematicarum Définitions, Pafiulata,’tAx*ios
mata, Propofitianes; Problemata ,vCorollariai,’Ihetrit
mata , 8: Scholiai , neceffarium duxi cirer homme

terminarum fignificatianem aliquidaddere ante’qüam ad propo-
fitionum demoni’rratîones veniam . ’ - v v

Definitionis nomine nil aliud intelligitur quam illudedeterb
iminatum rei efi’e,quod mensinofira’rebus tribuit; uti CVChÎt, dum
reâam lineam concipimus , cujus omnia purifia flint ex æquodi-
fpofita; vel dumconcipimus angulum planum reâllrineum «cire

’duarum reflarum linearum in cadem piano l’exiflentium , atque
ad punâum concurrentium inclinationem , vel’Qtiadratum elfe
figuram quadrilateram , in qua quatuor latera , 6c quatuor au-

dgulifuntæquales. Hujufmadi definitianes aliud non videntur
cire , quam fimplices noflr’æ Mentis apprehenfiones, quibus res
tali dcterminato mada nabis repræfentamus . i A." A v I

Paflulatumdicituriliud, quad aliquid poifibiie expafcit utî
evenitduma punflo ad punc’tum reflam lineam duci portula-
mus .

Axioma en illud , quad pet fe notam , arque indemonflrabi.
1cm veritatem prononit, ut dum dicimus: quæ æqualia funt uni

tertio , funt æqualia inter fe . , .4Prapofitia generaliter accepta iila cri, quæaliquid proponît,
uti cit illa, qua: dicit in trianguloitres angulos eiTeæquale’s dua-

bus reéiis . .. . . . , .. . VTheoxema en ilIa propofitia , in qua aii nid demanftrandum
proponitur;uti evenitdum diciniusainjfacge triangulo ad bafim
angulas exîflere inter fe æquales . l I 1 a... , H

Problema en illa propofitio , in qua alî quid faciend’um pro.
ponîtur ; uti contingit , dum angulumlreéiilineum bifariam dî-

uidendum propqniinus. a r.Pofiulatum convenir cum Probleniate in. hoc quad utrumque
aliquid fieri expofcat: diffelrt veto, quia Pofiulati operatio,
ut admittatur legitiinè facial , non indiget deman’firatîone , ope-
ratio veto a Prablemate propofita demonfiratianem requirit,

ut legitimè fada concedatur . .
C z Pariter
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Parîter Atrium: , «que Theorema hoc difcrîmen labeur,
qu’od fcilicet Axiomaaliquid proponit, quad libenter fi ne de.
nanûutîone Verum conaeditur , ex ad verfo auteur politum a.
Thearemate non et! alla ration: concedend nm tamquam vetum,
nm fuerit demonfiratum . Nullus enim demonfirationem requi.
mit, dam dicimus, æqualia uni tertio cire æqualia inter fe ;
quam quidem dencnllrationern exoptamus,dum dicitur, in tri.
angula ne: angulos de æquales duobus mais . Infuper Poflula.
mon et! veluti principîum opetationis ; axioma veto deman-

, fitatîonis .
Corollarium en veritas, qu: înfertur ab aligna demonftraa

tiane z pofita namque demonflratione quad in triangulo ifofce.
le æquales tint anguli fupra bafim , fi enuo inferatur quad in.
trian . la æquilatero tres anguli fiat æquales , quia triangulum
:qua ium laterum quaquauetfum cit ifofceles , hoc corollarium
erit .

Lemma en propofitio nullatenus fpeâans ad illam , quam
i peuraaamus daéltînam , faluna ne accepta ad demœfirandum
id,quod opus en demonlirare in a îqua doâtina .
I Scholium et! fala adnotatio (:61: cirez jaliquarn propafitîoa

ne!!! a ’
signerai): aptitude.

ad. ------------ Definitio.Poffo, Fer. -------- Poflulatum, Petitîo.
Aria. ----------- Axioma.
3 --------- Æqualitas.
à» I-.------- Plus.
-. afin--- Minus. ’A3 X CD ------- Reéiangulumareflis lineis AB,’

CD hélium.

. Man a .q.e.d. ---------’(hiod en: demonftranduno
mon -------- (par! eut faciendum.

îropof,



                                                                     

’:.:!) 1-. :.  Îropojl I. Trou. I.

Super data refis. linea AB’ltcrminata trian-
gulum æquilaterum çonfiitucrc»

Coqfimflio; "

’ l Entrb A, a: intervallo’ AB (par. yang.) dcfcrîbatu:
circplusCBE . Parircr centro B , 8: interuallo BA ( per
pet. 3.) notctur alias circulas CAB , qui priorem circu-

. lumncccfl’ariù intcxfccabit, quia pnnâum A fpcâans

’ . ad circulum C A Een intra circulum..-

y un CBE, punâumquc D,, la, uod fpeflat ad eum-
gem circulum CAE ,

g en extra circulum..à. I CBE, cum ( fer Aria.* v 9.) major fit «en.
h si.   ADuquam AB.  Si:

, . ,.-’  jgîtilr talîüm circule-
am,"  . -  run1interTecatîo pua.

au" 4’   - dam C. A punaisA; 8c Badpunaum C ( fend; 1.).duœntur fcflæjincæ AC,
. BC ; hoc faflo fupra datzm reâam A8 cric efformatnm tri.
mg ulum ACB, quod I. l ADico cfsc æquilaterum .

.-o’o

v I Demonfimtio . I 4’
A8 :3 AC (perdefit 5.) BA z BC (par and": lefi) ergo

. (par Axio. r.) AC 2:: 8C: quarc triangulum ABC cri: agui.
- ......-vlatcrum.q.c.d. ’ l

; ..’1’ropoj.’ II. Troô. II.’ k
î Ad pufiâùm datum A dans raft: linea: BC
à I æqualcmyeâam lincam ponant .

C3 i IN



                                                                     

à! Euclidis Elcmcntà Gcometrica
HOc problenia duas fiàbet partes , unam fcîlîcct, qu ando dan

» mm panant!) A en: extra lingam datam BC ; alterna veto
à- dum panama Ain rafla BC repcrîtnf . . - v

I Conflruflio primæpartin; j I

ü www-u... ’ , fg! x B un: ex-
’ y" Q ï trcmitarumi; a...4.4...;-.i5.é reâæficœâëpun-

. 3.; . Ë ’80 B tamqua’m.
à X.  ’ ’ x . centra, à: intervalle
a i BC ( perpet. 3.9.11:-
a !a ’ Accntro B ad A  , au i . 4 .à», par peut.) ducatut

 K- m’hh’tu-gvj gaz a A’"’ Su par rcâa 8A(par pop. I.) fignctur trianguïum æquîlraterum BDA . j
Latus BD producatur ufque ad circumphexcntiam in E» 13m5

  Que DA indcfinitè producatur vcrfus G ,.
h Dcmllnxcçntro D, 6K diflantia DE ( pojl.3.) noteturçîr.

, malus HEP , quillîneam AG fccct in F .

.DiCO :3 8C0 .a Der’mnflratw . .
. DE S DF ( 1m dcfix Ç.) DE SA DA ( pet confh’uâmncm)z

ergo (1m axio. 3.. ) Ali z 815.;de cidcm BE :1 BC (MM-
15.) crgo (pet axant.) AF :2 BC. q.e.d.

C onflruflto firundæ parti: .
Entre B,utî prîus,
  dîfiantia BC (par

un p44. )dcfcribatur cit.
culus CE . A
g Supcr BA (par par.
1.)fiap triangulû aqui-

hterum BOA , &DB
producatur ufquc ad
circumfcrcntîam CE.
DA producarur îndcfi.

x nîtè verras G. D:-

X il (tribaux: circulusCE.
3X ’a

.5»-

  in...



                                                                     

Dcmum centra D, 6: intervalle DE fignetur circules EF , qui

reâam DG facet in F . v . r
DicoAFSBC. . e. 3Demonflrario bains partis cadem eû, qua: prioris, hoc en

DE :4" DE ( per ief.’ circuli) DE à: DA ( per confinaient»:
ergo A5 2: RE (par axio. 3.) atqùi etîamIBC’: 83,001: .
circuli.)ergo( par abria. 1.) BC En? A5. q.- e. f.

Tropofim; mal. III.

Denis duabus reâis lineis inæqualibus AB ,
D CD, de maiorelineaAB aufere par-

C . . .tcm æqualem minon lmeç CD...

Conflrufiîo . . ’
. ,,........,,., c D D punflum A (pu .

y" "en prof. z.) ponatur* 4 ’31 1:83 AE :3 CD Centra
’ I -  *A, &diflamia AE (fer5 raft. 3. ) fignetur cire» usà. A fr B Il , qui fecet A8 in-F.a, Dico A14 :: on.à A . .r -a , Demonlïram .60.” n «fr 1cm z AIE (percnflru.

.-, . . ’ .Z A 510mm) ;AF (fer
40515.): ergo (pu dada. I.)AÏE :3 CD. q. e.f. - à

  . " nappai Tbeor. 1.

A ° Si duo triangula BAC,OEF
habitant duo lacera. fingula fin-
gulis çqualiamçmpe latus BA

.3 A a]; ’ ..:Ofi,.&latusAC:OEae
C4 albe

An
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habeantque angulos BAC,EOÈ ab çqualib’us la;

tenbus contentes enquales. - . on .
’ J ; ’ v A Dîcp prirno’ Bafim ’BC à: bai

a I 1- ’ ’ o ’ A
’ A A z: triangulo E017. ’

V Dico tertio reliquos angulos , fub
quibusæ ualial’atera fubtcnduntut
efl’e æqua es; hoc c4! angulum ABC
:1: angulo DER-6: angulum ACB
Ë angulo) OPE .

; . ôîeo (cenndo’Îrîanàullum’ BAC

’ Demonft’ratzo prune paru: .

Per hypothefim. A? :2 (DE -; quare fi AH îpfi 0E fuperîm.’
ponatur talîter , ut duo puna; A, 8: 0 congruant ( per axio.8.)
ttîam puné’œmçBocongruet cum punao E , totaque AB con ruer:
cum rota 0E. Servata hac congruentîa fi angulus BAC nerît
fuperpofitus æqualî angulo BOF , larus AC congruet cum latere

OF,::tquo propre! (nppofitam talîum laterum æqualitatenu
-.pun&um C-cadet.în F z Quo flantc extrema bafium BC, EF
ermt-cbngruehtîa :(quareôz rota bafis BC congruct bafi EF,
recusduæreâz linea: fpatîum clauderent, quod et! contra axîo.
I4. Cum igitur duæ triangulorum haras BC, EF, tînt conguentes
( per miam. 8. ) eruntIæquales . q. e.d. ’

A Ü. A Demonflratîo ficundæ parti: J
’ CuËn î’n brima pàrte fuerît dcmôfiratum,omnîa latere: triangu;

li A BC congru’e’re lateribus trïaÎIgulî 013F ; inde fcquitur tonna

triangulum ARC congruere totî triangulo OFF : quam: (par
axio. 8.) diaa triangula etunt æqùalîa q. e.- 2. d.

Demoqflratto terra partir.
ln prima parte huius prop.demonflratum en non folum [ate-

ra AB, BC congruere latcribus 0E , EF , verum etiam brus AC
congruere laterî OF: inde fequîtur non tantum angulum ARC

’ congruere angulo 015F, veçumetiam angnlum ACB congruere
’ angu-

*- wüvg 4A4

’ or «NIQALAZ’M
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Liber I; . ’
angulo OPE: Ted (par «m’a. 8.) îlla, quæ congrnunt, fiant arqua.

lia; ergo angnlus ABC :2. angulo DE? , 8c angulus ACB S
angulç OPE. que. 341.

S C H O L I U M. s-
Eimgzhi Jurborerbnne Euclidi: demouflrarionem confirmant,

A , lapon non Geomtricam , cum «tatar fizperîmpofiriane , que
apud un: [arborer paria: Memnicum , quam Gemnetricmu fapit .
Verumfirem Man: æquo anima perpendaniu: duré apparebit , banc
mon pblfimm , tu menaient raflant»: Iinearum fipcrimpqfitionem.
exiflere v: il!!! de re talirfuperpafiëio non ait mrèmeranim , tu":
2111111011010 oculi? mentir, (un: autan corporis- oflendæt relia»: trian-
talma»: prppriçtare: a primir principtjsxdedufim . Uherm: litent
gilde" , quad iIIi Scriptorelr, qui dan»: Euclidir demonflratia-
mv 11qu"! admirtere tanguant Comment-mm , malt-orant) ufiyue a1-
huc mon exrogitaruut: quam 0b rem ne Geomerrim [me Étendue
Inn propofitioncfimmopere nectflhria deflimmrur, confonnm cri:

fitperiu: propofitam Jemonflrationem manquant geametricam un)";

r: , quai-[que meli or fi t adiuuem’a . s
TropojÎ [4.17an H.

In trianguïo Ifofcclc ABC, in quo .duoÏà.
tara æquaüa fin: AB,AC. A x

A Ico prîmoangnolos fupra ba-
fim ABC,ACB ech alunies,

Dico feeundo, produâîsæqualî-
bus lateribus AB, AC in D,& E au.

ulos parîrer infra bafim C B D ,
CE elfe æqualcs .

. Conflruflia.l In latere AB produflo’figneturf. www” ""fiw’h 1. l. quCdcurnquc’ punâum), ut D ; ex)
a. 3H0 latereACprcduâo (per.prop.

. 3..) aufera’tur BD.,duç3,m

-- a un.
«a ü-;-.o;::2. .fl-,

.49.
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turque du: rcé’iæ 13E , &CD.

Demonfiratio [tamile parti: .

A Cum pet hypotefim fit AH :-
AC , arque ( par conflrufiionem )
fit BD :4 CE, (par Mimi.)
erit AD :1 Ai! , quare in triaire
gulis ABE, ACD erunt duo late-
raduobus lateribus fingula fine
gulis æqualia , angulu-fque A

5- N... P attique triangulo communis:
f ’îïgug” ï.) unde ( perprop. 4. ) bafis RE :3
5,3"”... w’mm’l’a bafi CD: angulus ARE 3: ang.

f!” " ACD, arque angulus AEB :3
. angulo ADC .Pariter in triangulis CB D, BCE[::: demaqflrdtifié’ par confira;

aiment ] faut duo larera BD , DC fingula fingulis æqualia duo-
bus lateribus CE, E8 ,angulufque BDC[ex demonflmrir] S
angulo CE3: quaniobrem(pcrpro;.4. )angulus CBE 5:. angulo

I BCD, 8: anguius CBD z angulo BCE: cumautemdiéii an-
uli CBD, BCE fin: infra bafim , demonflrata erit feeunda pars

guius propofitionis,nempe quad in triangule ifofcele æqualibus
produâis larcribus, qui infra bafim (un: anguli, (in: æquales .

Demorylratio prime parti: .

intrianguiis ARE , ACD ex demonflratis angulus ARE :2:
angulo ACD . Infupcr in triangulis CBD, BCE ex demonftratis
311g. B CD :23 ang. C B E: igitur fi ab angulo A 8E aufera.
tut angulus CBE ,58: abangulo ACD tollatur angulus BCD (Ier
"in. g.) remanebit mg. ABC à: ACB. q. e. z. d.

A C arollarîum .
, Ex hac prop. colligîtur in triangule

aquilatcro ABC , omnes angulos en: æqua-
les; nam triangulum æqualium laterurn...

B . ei’t quaqua verfum ifofcelcs g quare & an-
a guli ad bafim ( [cr halant.) erunt æqua-

n”;

v- rQDJ-r "æ un? v
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Liber 1.! " 43
les: fi enim accîpiantur æqualia ratera AB,AC [ par uniateieutem
pop. J ang. à: ang.C: denuo fi æqualia laiera tint 8A , BC
en: angulus C :4 ang. A , de ideo tres anguli A, B, C æquales .

’ Q inlay. V]. nm. 111. U

Inntriangulo ABC fi duo anguli)B,& Clin:

æquales: Ï A -Dico latera A3, AC æqualibus angulisfifuba.
tarifa clic æqualia .

Conj’rulïio ,1 (5’ demonfifatin .

I N trianguloA BC ponta æqualitatu
duorum an ulorum 3,8: C, fi talions

angulis fubten a Iatcra trempe AB,AC nô
fun: æqualia, nnum erit altero maiusJ’o.
namus AB mains AC: ex A B (perprop.3.)
atrieratur BD z AC, ducaturque CD.

Hoc (3610 in triangulis ACB , DBC
enim duo lutera AC, CB, fin nia fingulis

v . æqualîa duobus lateribus D , BC, nec
nô etiam anguli ACB,DBC ab æqunlibus lateribus comprehenfi
(par ipotbqlùn ) æquales: quare ( perprop. 4.) triang. ACB :1
triang. DBC : ergo pars .æqualis toto contra axîo.9. quaproptor

- latusAB nequit cire malus latere AC: idem inconveniens fe-
-qucturfi AB dicatur minus quam AC: quare (par axio. 22.)
AB Ë AC. q-Cude

a

t , C orollarium .EX hac prop. fit manifeflum in illis triangulis , in quibus
tres anguli fiant æquales , tria pari ter latera elfe æqualia;

quiain triangulo æqualium angulorum duo quomodocumque
afl’umantur anguli , femper funt æquales; unde du mais an-

.ÎL-

gulis fubtenfalatera crunt æqualia, arque triangulum æquila. -
l (tium a

frape]: I



                                                                     

44 Euclidis Eiementa Geometrica
Tropq]: V Il. Tb’eor. 4.

Super cadem reflaiinea’ AB ad punéium C
duflis duabus rcâis linds AC,I;BC:
r Dico ad eamdcm pattern , arque in codem

piano , in quo efi punâum C friper cadem recta,
., [linea AB a terminis , A , ô; B ad aliud .punf’tum

h non pofie duci duas aiîas lincas fcorfim prioribus
AC, BC æquales , cofdcmque habentes termi-
nos A, 8K - «

» - C onfirufîco .
Centro Aintervaiio AC ( par par. 3.) defcribatnr, fcmîcircu-

lus DCG : pariter centra B arqué diflantia .BC notctur
anus femicirculus ECF .

Demonflratto .
Si ad pattern panai

C, 8: in ilio plana , in
quo reperitur idem
punâum C foret aili-
gnabile aliud pun-
flum , ad quod duci
poire-rit dure reflæ li-
nez, quarum illa, qu:

duccrctur a termine A effet œqualis ipfi ACi,aitera vero nua:
a termine B adæquaret EC, tale punflum ad partem punéii C fi-
cmandum effet vel extra, ’vel inrra fomicirculos DCG , LCE, vel
m circumfercntiistalium femicirculoruaa - Si ponatur extra fe.
micirculos DCG, FCE ilia reaa , quæ a termina ad punéium
extra femicirculos pofitnm duéia cric , tempe: major cri: ipf’b
AC; aliaquea pnnëio Biduéia major quam BC : h vcrô puncium

i ’fucrit fignatum intra femicirculos una tantü linea fortafl’e æqua-
lis erit ipfi AC , vci BC , fcd non and): æquales erunt: hoc idem
diccudum fi panât: fignatum fit in una femicirculorum circum-

i aux.

a

-h
us,



                                                                     

Liber I. f . 4,
ferentiis, ut in H, in que cafu AH cri: quidem æqualis î pli AC ,
fed EH non adaequabit BC, uti necelfariurn foret, au hoc ut ad
punâum H duéiæ elTent du: refit AH , EH prioribus AC , ’BC
lingulae lingule squales. q. e. d.

Trop]: VIH. Thon V.

Si duo triangula ABC , DEF barbeau: duo la;
tera AB,AC lin ula fingulis DE , DE , æqualia ;
habeantque ba BC :1 bali EF .

. Dico a niasA A :2; 1’ me, migrai.
e . æqualibus lateri-

: bus contentas. elfe
3 a 1.- æquales.

Confirufiio, (9’ demonfîratîo.

Qmiia bafës BC , EF fapponuntur æquales faéia tritium
balîum fuperimpolitione ( par "in. 8.) erunr congruent.»
tes, duoque extrema B, C congruent cum extremis E, F z

, fervata hac balium congruentia triangulum BAC l’oper-
ponatur triangule EDF . Hoc faâo panant!) A rei critin D, vel
extra ; li lit in D etiam latera A8 , AC erunt lateribus DE , DE
congruentia ; quare an lus B AC congrue: angulo EDF , de
confequenter erit æqua le (remaria. 8.) S polfea punéium A cab
dat extra punflum D,contra prop. pœcedentem au extremitati.
bus E,& F ad aliud punâum extra D and pomme à: refit
EA,E A prioribus BD, FD annalesq.e.d.

Corollarîum. ’
X hac propol’. liquiturin i-llis trian une in quibus omnid

F tarera unies trianFuti l’un: lingdalignguli’s lateribus alternas
trianguiiæ ’oalîa,uon olmoænes talium triangulorum angu-
losabæqua ibusiareribus comprehenfos elfe cerisaies, mura
etiam tonna: trianglflum efi’e mi «imam , quia ,. ut de:-

I108-
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mouliratum en , anguli côngruunr angulis, 8: triangulum trian.

gulo . -.Tropojï 1X. ’Trdôl. iIV. "k i V

. Datum anguiumreâilineum ABC,bifariam
dividere .

, Cohflrufito .- i L 4
AN unoiex "latcribus HA, vel BC’comprehen-

r dentibus datum angulum ABC utcumque li-
, gnetur punéium A : ex latere BC ( par prop.3. )ab-

, fcindatur BD æqualis ipfi BA: ducarur AD: fu-
pira AD ( par prop. 1.) confiituatur triangulum
AED æquilaterum : ducatur B E .

Dico reéiam BE (latum angulum ABC bifariam
dividere.

Demonjlratzà .
- Perconliruflionem Bd i: BD ,atque AE ::: DE: quare in

triangulis ABE , DBE erunt duo lattera AB , 3E fingula lingulis
unalia duobus lateribus DE, ,BE: .r nam BE eli latus commune
utriqîae triangulo) bafifque AE .’:. bali DE :quare l per prop.
8. )angulus ARE 1:: ang. DBEi: unde datusangulus ABC -erit
’ bifariam divifus. q. e. f. i

Tropqfi X u Trobl. V.

- Datam rcflam Iiueam AB barnum divider’e.
Coigflrufiio f ’

SUperdata AB (fer prop. r. * conüituatur
Iriangulum æquilaterum ACB . ’

Angulus ACB( par pr’op. 9’.) bifariaui divida-
turareêia CD. ” ’ ” i ’

Dico datant reéiar’uïineam AB bifariam elfe

divifam in D. A 3
Doman-

-w...-....



                                                                     

fleurît; 41
D’amour-franc .

Perconl’truflîonem AC :3 BC ; qua mobrem in duobus trian-
gulis ACD, BCD duolatera AC , CD fingula fingulis æqualia...
erunt duobus Lateribus 8C, CD: pariter cum duo anguli ACD,
BCD ab æqualibus lateribus contenti fint æquales pet conüru-
&ionem : fequitur-f par prop. 4.) balim AD S bali DE z quare
data AB exit bifariam divifa in D. q. e. f. A

.Tropofi XI- Trahi. V1. A
Datæ reâæ AB a punéio C in ca data perpen-g

dicularem ducere .

C onflrzrflra . j A
. AN data refla AB lignetur punéiurn

D E qucd non fit C: .( perprup. g.)fiat EC î: CF .0 Super
î EH ( perprop. r.) confiîruatur trian-

gulum æquîlaterum EDF. A purifia

C ad D ducatur reéia CD..
A’jï-CMÎ- B Dico CD perpendicularem elfe

h V a ev Demonflratza .Fer ConflmflîonemEC t: CF , arque El) :1 FD: ergo in
triangulis DCE , DCF duo Iatera EC , CD linguiafingulls erunt
æqualia laterîbus PC ,CD: balisqueED :1 bali FD: quare ( par
pop. 8.) angulus DCE 2 ang. DC F z igitur ( par defJ o.) refis:
DC erit perpendicularisipli AB. q.ci. f.

h 779,50]: XII. Trobl. VIL
i Super data rec’ta AB-a pun- 4-

Elo C extra datant reâam con-
flituto p, îpli A3 perpendicu-

1A»... Le j Ïis B larèmducere.

’ v" con.
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Ceiylmfiio . .

EntroC. tante intervailo defcrio.
baturcîrculus AE ut feeet «un:

i 4., ’ ABin A,8:E. Refla AE (pnprapaoo
bifarîam dividatur in F.

Ê punflo C ducantur reEiæ CA, CF,

La. I F de, DicoCFipfiAB elfe perpendicnla-
1T me" rem .

e.

” "tv-mW

ç.

Demonjlratîo .

ReâaCA f: CE (par def. Circuli j AF : FE (per- confira.
fliquer" ) ergo in triangulîsCFA, CFE duo latera CF, FA li ngu.
la fiuguliszqualiaerunt duobus lateribus CF, FE: balifque.»
CA z bali CE , quare fptfprop. 8. .1: ang. CFA z ang. CFÈ :
igitur( par dei. to. ) diâi anguü suint «en; 8: recta CF ipli
AB p; rpendicularis. q. e. .

m1»; XIII. Tireur. V1.

fifi h A ° Si me. AB cadat fupra re-
fhm CD .
Dico duos, quo: deinoeps farcit angu-

los ABC , ABD ,elfe reflos , ne! duobus

C D mais æquales.
Conflrufir’o, (5’ Demonflntie.

1’124. - Dum refla A3 imper «fla CD confiflit
hoc dupliciter poteli contingere ,’ primo

. feilicet, quando AB eli iplî CD perpen-
dicularis , un Fig. x. ) ,fecundo dum AB

3 3, cf! ipli CD inclinata,ut (Frg.z.).(;uan-
’ do AB eli îpfi CD perpendicularis (Fig. r.)

tune ( per def. tu.) duo deinceps angulr
ABC. 13D fun: reô’ti : quarelper une. la.) duobus mais in».

gulis æqua les . 5’

a

.4 A



                                                                     

a . Si veto AB(Fig.2.)non fit îpfi CD pet
I A pendîcularis, nequcduo anguli ABC,

ABDcrunt mima: unus et Infus,altcr

I * veto acutus ; quos paire:i . Dico duobus rcélis æquales.- A punâo B ( perprop. x 1.) ducaux:
C B D 8E ipfi CD perpçndicularis . (Fi; .3.)

Demonflram. z .Duo augulî DBA , ARE , cum fin: partes angulî «Ai DB5,
( par 4x50, 19.) mm: æquales uni mélo; ’addîto angulé n80
CBE ( par "in. :.)erunt ne: anguli DBA , ABE, EBC duobus â
mais angulisæqualcs; fcd duo angulî ARE, EBC (yer trio.

A :9. ) æquant angulum obtufum ABC: ergo obtufus angulus
ABC cum acuto ABD cum: duobus mais angulîs :qualcs q. e.d.

mm XIV. nm. V11.
Si ad B punâum refis: AB in codcm pîano e

divcrfis partibus duâæ fin: duæ rafla: linea: CB ,
DE, quæ duos dcinceps angulos ABC, ABD
eŒciant duobus mais angulis æqualcs .

Dico mâtas CB , BD indircflum jacerc.

Conflruéïzo, (9’ Demonfiratîo. ,

A I linea CB non cf! in dînant?! confli-
tuta cum B D , lima C8 in Hum

produâa necclTarîo cadet: debct upra,
g u! infra BD . Ponamus îgîtur qucd cadat
j) fupxa ,quodque CEP. fit nua manille; .A

3°C (unifia) anguli ÊËÊ ï pu prop. 13.) fun: duobus re-

ûîs arquiez.   Â I
ABC A . . IAnguli ABD  ( y» bypoiefin J fun: æqUaIesduobus même

  D gnan
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Ergo(per axio. t.)ang. n 1:4” ang. 8:
dompte communi agg’ulo ABC ( par nxio. g. 1 cm:

- .   . ang.ABD:: ang.ABE, qucd ficrîncquît,
quia pars adæquarct totum contra verîta-
rem axio. 9. quaproptcr CBE non cri: una

’l’lin’ea lrcfla’: qucd demonflratum neR de li-

nea BE, valet ctiam de quacumque alia li-
nca ,- excepta BD , igitur BD cum BC
ciformabunt lincàm rcé’cam. (1.6. d.

. S.CHOLI’-UM.. .E 41’174»: baie proprfirioni ( quemadmodum, é- in prop. 7.) fallu,»

. fuit ) placuit adiungere [me werba in codem piano, mon.
quidem-fit qu 0d fi duo pané? a C , (r D.nonfuerint. in cadem plana ,
m géo reperitur (r ipfa refla AVR , ampli!" mm wertfcamr baya.
pqlfno ;.namfipun(ium D. acceptamflærir extra illudplnum , in
quofimt refit: .1115 , pnnfltgm C , mamfilfum a]! duo: angulo:

a 211 C , JFD [a]; e enfler: 41:40!qu raflir agitait: , quina: refit:
15D nanfit in reflua: cum CE ï ut ronfla! ex lib. 1 l . 01cm.) Ut ergo
.æcrgfiîruur [la frôpnfilio neCeflarium (Il qucd duopunfln C ,. dt" D
Ercptrmmùr m i110 plana , in que cf: rafla JE .

.Tropnoj: Îbeor. VIH.-

Sioux rcâæ linea: AB, CD fc mutuo fioient in E
- Dicb angulos ad . vèrxiccm AEC , BED,
1 vol 311g. AED -, BEC cire æqancs . ’

I . Demonflmtîo.’  
(17;, in», 13.) :1 (un: duc bus remît

A M’EN (par propug.) S funtduof-us mais: èrgoî

.Angulî

n I J o - 5- 1 i .1. à

n



                                                                     

I. 7. :4-Dempto. commuai angqu ABD remapcbîç
» angulusAEC :4 angu’lo BED. q. e. d.

Côrollarium primant . .

XA hac prop. manifcftè cplligîtut quatuor angnlos ad puna
. &ü E côûitutos adæquorc fummam quatuor rcaor’umgquia

tain duo ang. quam duo angÂ ( ferprog. i à.) 5mn; .

duobus mais æqualcs . 4 .
. «Corollarîum eczmdum.

I Mnes angnlî in une plano’cîrca idem punâum conûîtufi ,
funt quatuor mais angulîs æqualcs , cum omncsdîâi an-

guli (in: partes quatuor reâomm , iuxta gencralem regulam, vî-
dclicet quodcumque fpatium in aliquo piano circa unum pun-
flum quatuor mais angulis æquivalexq. 5 v

. Corollarmm Tertmm a
SI duo angulî æquales ABD, CEB ad verticem unîanturÂ in;
n punâo E , talitcr ut un’xus anguli latus,ncmpc DE,fit in te. ’

&um cum EC latere alteri us anguli U , Ü
Dico ctiam alia latent AE, EB elfe in direflum pofira . v.

Cum enim pet fuppofitioncm ang. AED :1 fit gag. CE5 n
additocommunî ang . AEC ; erunt o
ang. Ï :2 ang; o :fcd (penny. 13.)

[ABD
au? ABC

gag. :1 eruntduobus mais: quarc (par prof. 14.3 .
maze linea: AE , EB crunt in reflua] confiitutæ .

œmœœ
D à; Profit]:

o :1 (un: duobus mais: ergo adam
l



                                                                     

. 53. Euclîdîs Élément: Geomctrîéa.

  TropqlÎ XVI. Tbeor. 1X.

Si trianguli ABC unum Iatus, ut BC, pro.
ânon tur in D.

. Dico angulùm externum ACD majorent;
eflè uÊrohhct àngulo interno, 6c oppofîtoABC,

’BÀC.’

Coqfimflîa prime partir.

R Bêta AC on prop. to.) bi.
fatîam dîvîdatur in E .

.-   - Duczmr méta BE , ex qua indefi.
** j - nîtè produôa ( par prop. a.) anfe.

3 é.............n un" EF :1 BE: iungaturFC.
flemonflratîa .

In trîangulîs ARE ; .CEFQer conflrufiionm) funt duo Ian-ra
AIE , E8 fingula fingulis z laterîbus CE, EF r parîtcr in mais
trinngulîs ( pu gray; 15. ) angulus AEB :2 ang. CEP : ergo
( perprnpnp 3 mg. E13 :2 ang. ECF :fed extemus ang.JCD
(per axia. 9.) majorefl angulo Je! : ergo ( peinée. 1.) idem
augulus externus ACB major cri: angqu interne, 6c oppolîto
CAB. q. e. bd."

Coag’iruflio. faunin partir.

Lama BC (par prop.
10.) bifariam dîvîdatur
in E ; ducatur A E, ex
qua produâa. (par prop.
3. ] aufcratur F. F :11
AE . Signctur FC1atque
AC producatur in G .

Dt-



                                                                     

V Liber I. o ’ 53. " 
’Demonjlratzb . -

E1 conflruaîonem RE .’:. EC arqua AE S F17; quam
in triang. 5E8, FCE crunt duo lutera AE, E8 iingu la fin-

gulis æqualîa lnvtcribus FE, EC, anguliquc AEB , FLCab saqua.
libus lntcribus comprchcnfi æquales (par prop. 15. ) : crgo( par
prop.4. )angulusABC 3:: ang.FCB: fcd ang.GCB [par axio.
9. J. major en angulo FCB: ergo idem angulus GCB cm crianL,
major angulo ABC: quia van-o [per prop. 15.] angulus GCB
’- cfi ang. ACD,etîam angulus ACB [per axio. 1.] mgjorcrit
F-angulo interno, 61 oppofitu ABC . q. c z.d.

Tram]; XVII. Tbeor. X.

In triangule - ABC.
Dico duos argalos omnifarîam fumptos cariac-
1c duobus te 15 mmorcs .

A n Coxfirufiïo .
Producatur latus BC in I.

B (1-1- Demonflratîo .
Angulus cxtcrnus AGI [ per prop. 16.] maior cft întcrno ,

81 oppolitoangulo BAC; addito communi angulo ACB [ par

. n   AC! . . BAC.axxo. 4.J cruntang. ACB o mayorcs anguhs ACB ,fcd angu.

13 [perïrozhxgq funtæqualcs duobus redis: ergo duo

anguli duobus reflismînorcs cëunt. q. c. d.

Corollariumprimum .
X hac propofitione confiai in rcéîangulîs , arque obturan-
gulis triangulis duos angulos efl’c acutos . 0

D. 3 Carol.



                                                                     

54 Euclidîs Elemcnta Geomctrîca

C orollarîum jecundum .

pArîrcr ex hac propor. fequïtur
qucd dam rafla AB cariens fupra

reâam CI) angulas: facît înæqualcs,
111mm fcîlvicet obtufum ut ABC , atte-
rum veto acutum , ut ABD, perpen-
dicularis duâa a [mufle A fupra CD,
urî et! AD,cadît ad partcsangulî acu.
(î a nam fi cadcret ad partes anguli

. . obtulî ut 11C: in hoccafu in triangu.
I0 13C duo anglî 4’30, JOB duobus mais maigres forent,
quia 311g. ABC CR ObtllfusdeB cire: (eau; .

- Carol Iarîum reniant.
N trianguïo. æquîl’atcro omncsauguli fun: acutî: fun: mîm
omncs æqualcs [ par corollur. prop. 5.] qua 1e fi unus effet re-

flus, val obtufus 1 criam aliî forent «a: ,vcl obtufi .

Corollarîum uartum.
l N trîanguïq. ifofcelc angulî ad bafim fum: fempcracutî; nain

. Golfeur refit, vol obtnfi, intrîangulo datcntur duo anguli
gela mmorcs duobus re&î3,quod où contra fupra pofitam 910909

11:11:11: .

2&0qu X VIH . Tbeor. XI.

In data triangqu ABC
Dico qucd fub majore latere AC Rat ma;

jar angulus ABC , 81 fub minore latere A3
fiat mmor angulus ACB .

C anlfruflio .’

E X latere d C, quad fupponîtur m4
fus latere .48 (perprop. 3. ] aufcratut

0 4D :4 flBmotetur un. De-
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[aber I . - ,5;
Demoryîram Ç

Par conflrufiîoncm A!) :7. A8 : quatre BAD cri: triangu-
Ium ifofcclcs; undc f perpro [55. ]ang. ABD a A08 5 fadan-
Ërlus A08 f p" "0946.1 c major angulo C: ergo Un nation.)

angulus 1580 manet etit angulo C: atguî angulus ABC ( par
4:40.53.) rimer angulo A BDtcrgo (par and: x .) ang. A BC mulro
major mg. C: îgirur fut: maiore lattera AC (la: ma)or ang. ABC,
81 tub minore latere A3 flat minot angulus ACB . q. c. d.

C oroIIarÏum .

En! hac prop.:ollîgîturîn trianguloScaleno, omnes angu-
los cire inæquales , quia niangon fcalcni laura (un: ina-

qualia .
Tropof. XIX . Tbeor. X11.

In triangulo ABC
Dico qucd fub majore angulo B repai-

tur majus latus AC, 61 fub minore ang. C
Rat minus Iatus AB.

Demonflmtïo .

t I dîcamus latus AC :3 AB T pu prop. 5.]
A X. fequîtur ang. B a ang. C contra fup-

pofitum .
Si dîcarnus latus AC mînus AB [par prop.

18.] airerendum efi angulum C maïorcm ang.
B. contra fuppofirum, cum fupponatur ang.

a B maîor ang. C: cum lgiturlatus AC nequcat
:ch minus, nec æqualc latcri A3 Un curie.
23.] crit maous . q. c. d.

æææëææ
æaaoaæ

D4 l, Co-



                                                                     

5 6 Euclidis Elementa Geometrica,

A Corollarmm .
I a punflo A ad reôam DE duflæ
fint , & perpendicularis AH, 81 in.

î clinatæ AD, AC . AIE . Dico perpendi-
f cularcm A P» exifiere omnium "pi-ni-

. man). quia fola perpendicularis IIB [pn-iD i C B E dqf. 10.] angnlos noies efiornzat’cum
DE . Si ergo in triangulo ABC( idem.

intelligendum de reliquis) angulus 115C CR rcéius, 61 angulus
1C8 acutus, feu reâo minot: ex hac pr0pofitionc fequitur la-
tus JE minus cire latere AC: quare AB omnium minima.

Trajan]: XX. Tbeor. XIÏI.

In triangulo BAC.
Dico duo Iatera quomodocumque accepta , utî
funt 3A; AC, majora die tertio latere BC.

a!) VErîtas huius propofitionîs in triangule
æqualîum laterum cil fatîsmanifefla,

cum ex rribuslatcribus æqualibus duo tcrrium

i A; cxccdant.C Pariter in triangule ifofcele apertè con.
B c flat nnum æqualium cum haro alternai arqua-

lium fuperare.
Quamobrem rota dubieras red ucîtur ad duo lattera» æqualîaa

in trianguloif’ofcele, anfrnt bure maiora, ô: an in triangu.
Io fcalcno duo minora tarera Bd, 1C fuperent maximum la.
tus BC.

k C onflruflio.Roducatur BA verfus D , fiatque(per prop-3-) 44D :5
A C; ducaturque D C.

- Demonflmtz’o .
Trianguium DAC ( pu. conjlrufiionem) cf! îforccles : quarre

(-P’WWP- mang- ADC: ang. ACD : fed ang. BCD.(per
(1)6an



                                                                     

Liber I. 574313.9.) major ang. ACD: ergo. BCD (per axin. 1.) major
ang. ADC. Cum igitur in triangulo BDCang. 8C1) fit major
ang.CDB(pcrprup. 19.) larus BD cri: m’ajus latere BC; (cd
lattis BD (par 4x10. 2. )adæquar duo lattera BA , AC: ergo la-
tera BA ,.AC majora erunt latere BC . q. c. d.

Trop]; X X I . Theor. XJV. à

In triangule BAC fia tcrminislatcris BC in-
tra triangulum ad punâum D (luffa: fucrint
dus: tcftæ lincæ , CD,

Dico bas lincas minores cm: reliquîs duobus
trianguli larcribus BA , AC , angulum veto
BDC majorcm cire ang. BAC .

A
Caigflmcciîo .

jà PRoducatur BD, ufque ad AC inE.

Demotgflmtia .

In Triangulo BAIE ( porproy. 20.) larera majora fun:
RE, quare addiro communi latere EC

RA

erunt latcra AE )hoc et! D majora
- - EC )

Parîter in triang. CED ( par prop. 20. ) latera D majora

funt latere CD quare addito communi latere DB ;

4 CE .eruntlarera hoc e11, majora q. ergo ( par
axio.1 r.)

. lama majoraIaterîbus q. e. p.d.

z de



                                                                     

58 Euclidis Eiemcnta Gcometrica
0410:1 poilez angulus BDC,fir major ang. BAC ira demandai

tur .
Angulus BDC ( per prop.16.) major ang. DÉC . A
Angulus DÉC ( per canulent 16.) major ang. EAB: ergo (p0

«in. a 1. )angulus BDC major ang. BAC . q. e. z. d.

Ïropofl XXII. Trait. V I I I .

Ex tribus datîs reâislineis A, B, C, quarumJ
duæ omnifariam fumptæ reliqua (in: majores,
rriangulum componere .

Cotgfiruflîo .’

"a ....... tu"... AA B s a DE indefi-nirè produ-
&a(perprop.
3. ) ablCino
danrur DE
z A 3 F6zzz B : 6H
.-.-: c a

Centre Fintervallo F
D (perpoji. 3.) noretur circulus DUC: parirer centro G in-
tervallo CH defcribarur alius circulus HIK, qui priorem circu-
lum DIK recabir in punais I, S; K, ut parer ex fequenri de-
monlirarionc .

Fer conliruâioncm tafia cil DF :: A: FG :B: GH 2:
C; dllæ autemrcëtæ A , 61 C fupponunrur majores quam B:
quarc DE , 8: GH majores erunr quam PC: quo liante fi ex F6
ablata fuerit F L r... F D , refiduum CH majus cri: refiduo LG :
quia verù ( per Jef. rirculi) cf! CH :GM ; inde fequitur
CM majorem cire quam Gquuare punaum M fpeflans ad circu-
lum IHK cri: inrra circulum DIK; punflum veto H fpeâans ad
circulmn lHK, quia a centro F mugis dinar, quam P L5 eritextra

cir-

--.- .-......,

« AAk--’D...-r««s-



                                                                     

Liber 1: ,9
circuîum DIX: quam (liai circuli f: f: înterfccabunt in punais

, l 8: K . ’,Pofita demonflratîone qucd duo circulî , ut fupra def’crîpti

fc inmfecent in punais] , 8: K a duobus centris F , 8c G ad-
punaum interfecatîonîsl reôæ ducamur FI , CI .

Dcî.co triangulum FIG tif: cfl’ormatum a tribus da fis lineîs A,

B, ’ Demoqflratîo;

Par conflmaîonem A :DF : ( 1m» Jef. dual? J DE: FI :
argon" «in. x.)A :2: F! .

Pari ter pet conflruflîouem C :GH : ( par 1:12 circuli J CH
a: CI: crgo(peraxia. r.)C z GI.

Cum auteur 8: F6 fafla fit æqualîs ipfî B ; triangulum FIG
cri: ex tribus datîs rcflîs lincis A, B, C efformatum . q. c. f.

MM xxm. mon. 1X. I ’
Ad rcflam A8 , arque ad punflum in ce: da-

tum L cfibrmare angulum reâilincum acqui-
lcm data angulo reŒIineo DEF g

un.

Confirufiîo .

Entra E que.
c-umquc in.

tervallo notctur
circulas HI, arque
rafla HI. Ex LA
(par pra.3.)abfi:în-

dam! 1K: EH;
parîterque Le): 1.3
aufcratur L0 -.-..-
12] z demumquu
poum: CG : 1H.

Centre L inter.
vallo LK defcrîba.

tu:



                                                                     

6o Euclïdis EkrnCnta Geornetrica
tut circulu-s CM K,îtem centre C intervalle CG fi aucun r circulus
(3M quiprioremcîrculum .er d. . f ’ ’ .d °rcâis’LM’CM. (P prp 22 ) ecabtth mûrs

Dico angulum CLM ad datam reâam AH, 6: (latum pun-
aum L confiitutum , æqualcm en: date angulo DEF .

Demoifiratia.

Fer confiruâît»

hem EH : LK’:
fed (par dejlcir’cxa

Ii.) LK r:- L M :
undc ; par mâtinai.)

LM :- EH.
’ Paritcr (perçon-

flrufiionem ) LC
: El , arque CG

., :1 IH:fcd«(yerdæf.ï... j circulin CG SC M .: igitur C M”-«-.-......---’ ’ ’ z 1H.
Quibus pofitîs

in triangule IEH erunt duoIatcra 1E, EH fingula fingulis æqua-
lialatcribus ÇL, LM; bafifque 1H : bai] C M : quam (par
prop. 8. bujur) ang. [EH :ang. CLM. q.ef. ’

MM XXIV. 7mm. XV.

"Si ado t’riangula BAC; DEF haïssant duo
laiera 8A , ALfingula fingulis æqualia literi-
rihus DE , EFs angulus vcro BAC major fit au- I

31.110 aD190 bafim BC majorem cflè bafi DF .

C on.

a

A.-." .7 .



                                                                     

Liber I. 61-
Conflmfiîo:

Um angu.
lus RA C

fuppohatur ma...
la: angul’o DEF,

fi ad pnnflum A
4.. 8: ad reâam A8

( par par», 23) )
conflituaturam.
gulus BAG -:.-
ang. BEY; li-
nea AC debet

adereîntra limas AB,AC . Hue linea A G produfl’z (fonce fit
æqualîs rcélæ EF , val AC , terminus G perd? en? infra ba-
(in) 8C , in ipfa bafi BC,atque fupra eamdcm bafim BC , a: hoc
propter damnant triangulorum dîvcrfltatem v

Primo . Data: trÎalJ la mm fuma. notatîscondîtîonîbus En:
ABC , DEF in hoca. upunâum G cadît infra Enfin BC v

Secundo. Si data triangulakfuerînt BAC, DER , putréfiait.»
K sont æquivalct ipfi G erît in bafi BC.

cnio . Si propoiîta triangula tînt BAC, DE! , in froc un:
puna nm L. , qucd æ-qu’walct punflo G, cric f u pur bzfim BIC .

Quando punélum G , ut in. primocafu , cadi: infra bafihr BC

duca mur duæ mètre GB ,GC. .Ogando me: cadi: fuma bafim in I. , ut in tertio cafu , note-
tut rafla BL o

Demanfïmtîa prît»: parti: .

N triangulîs FAG’ ,DEF r par colvrjfmflionenl, 6’ fippafir’vo
ne»: , lattera RA , AG fingîula fingulîs æq’ualîz (un: laterïb’u! .

DE , E F, ôz anguhrs B A G :---.- DÉquUare(perproj.4.)
bath BG .-.-..- bafi! DF .Trîangnlüm GAG- ( par conflruéîiomm )
habet dud lattera æqualîa AC ,. AC: ergo r yerprop. 5. ) angulus
AGC ..: A C G z (cd. anguluse A CG .T pernxi0.9. l maie: sur.
gulo CES: quarc( peraxmz- 1.x & auguras AGC mafor augura
ces : Fuite: en; angulus BGC(1er axîo;9.] maïa: fiîgêul’o

,
a. .04 -.
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AGC; inde fequîtur ’per axial 2x.) angulum BGC,maiorem..’
elfe angulo GCB : (be (tante in triangule BGC (par prop. 19.)
.latus BC mains cri: latere BG; (cd BG fuperius demonfttata
cil æqualis ipfi DF : ergo BÇ major DE . q. e. pat-i. .

Demonjlr’atia ifècundæ partis .I A

I N . triangulîs BAK , DEl-l s’ par filpqux’rioncm, é par couffin.

(Iinnem ) funt duo latera BA , AK fingula fingulis latcribus
DE, EH æqualia , atquc angulus BAK .2:- ang. DEH: quart,
(pPrprop.4. RBK z DH; at BC tper axio. 9. ) major El; : cr-
ge&BC major DH.q.c. 2.d. t

Demonfîratzo terme P4711: .Ï’

N triangulîs BAL, DE! (1m fippafitum, é- peç conflraflio. .
nem] latcra BA , A11 flint fingula fingulis æqualîa rlateribus

DE , E1, nec nonetiam angulus BAL z ang. DEII: ergo ( pt?
populi.) bans El.
:7: batiDI.Quia
i veto ( par prop.

21. )’EC maie:
’ cft’ quam B La.

ï a cri: ,6; bafis BC
7 major bafe Dl :
’. que fiant: in..

omni cafu cri:
vcrum airera;-

r- : . in illis Tria’gu.lis , in quibus l’unt duo latera fingula fingulis æqualia , & angu-
lus ab æqualibus lateribus.comprchcnfusangulo maie: ; fub
majore angulo cxificrc majorcmbafim , 8: fub minore angulo
cm: minorent bafim. q. c. d.

in

mæmwææ

Profil;



                                                                     

du n ..

huart, , 5.3
Tropqfi XXV. Tbeor. XVI.

Si duo triangula ABC , OEF habeant duo la-
tcra BA,AC (jugula fingulis æqualia duobus la-
tcribus E0 , CF , bafifquc BC ma ;or fit bafc EF.

Dico anëftlum A Oppofitum majeri bafi BC,
ma)orcm e c angulo O fub minore bafe EF con-
i’tituto .

* ANgulus A naquît adæquare an-
t I gulum O Jquja: perprop.4.j ba.

A w o " 15 15C adæquaçet EF centra (1191306.
tum . Pariter idem angulus A non po-
tcflcilè miner angulo O:quîa (par prop.
24.] bafis’BC niinorïforct bai”: EF;
qucd paritcr cit contra fuppofitum: .
ergo angulusA major exit angulo O.

I     J a q.e.d.
’ Tropgfilxxn. 7mm. XVII. a i

l. À":

À. clup- triangulà ABC, DRY duos au ulos
i îABC, ACB duobus angulis DEF ,DFE "aga.

h Aîlosfirlgullsat’qualcs habuerint’, unumquc lattas

uni latenæqualc 5 fiuè qucd æqualibusangulis

l adjaècc”fiuè qucd uni æqualium angulorum..fitlztcndi’turï i i a , l
Dico reliquà. lattera-qua: æqualibus anguIis

fubtcnduntur , reliquislateribus fingula Engulis
elle æqualia , reliquumquc angulum A relique
angulo D æqualemy » ’

. J Conflrua
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D

F

Conflmflio ,8 demonflratio 5113m pana, in qua luter;
tgualiafuppmmrilla, que æqualtlmr adjacent r

angulir, utijimt 3C, 3’ EF .

S I latus 8A non et! æquaîe Iaterî 130,6 t mains, fi hoc fieri pot
tell. Pofiteiîgitur qucd .BA fitmajius ED fyerpropogc ,ex BA

aufetatur BG zqualei fi E D;hoe Bitume triangula BGCsË DE
habebunt duo laura 6,8, BC lingual: fingulis aqualia duobus
lateribus DE , E5 , atquc’angu’lnm B pqfiçpqfiulouem ) angulo

tiæîuakm: filme ( 1’01"]. 4. )an ulust etîtæqualis au.
F310 ŒFD : fed eidem ang. LEPD Les: pouf )efl æqealis angu-
IIS BCA : ergo praxie.1.).angulus BCG -.-. ang. BOA: qucd

en ÎmPoŒbilecum nuas fitpars alterius. Idem demonflcabitur
fi dica-tarBA minus,quam il), quare BA z: ED,&CA z: F D a

Demonfirata inemngualit are , achetât .eflentlertzqua-
litatem inter reliques 3113111051! , -& D, quia due triangnlu
BAC , EDF habebuntlatera 3A, ACfingula ,finguüs 361384541.-
lateribus BD , DF,.& bafim BC (par finalisa») annales! bali
EF : quart: (paria-o]. 8.) angulus A: mg. D.q.e. d.

l

ææaæaæ î 1 ’J
œæuæaæ

Coa-



                                                                     

nI-iber la a fi -- (E;

É

5

i
. l

Q3 cCo’firufiio, Cf demonfi’mtïo alterîu: finir, in qua)

latera,quæfippcnuntur æqualia,firbfenduntur 4
unguis: æqualibur, utîfunt 31?, Ü" E1), -

N triangulis BAC, E DF eîfdem manentibus quoad an.
, I galonnant ualitatem , fi latent 13A , BD æqualibus angulis

C. , 81 l fubtenlla fuppcnantur æqualia , etîam in hoc cafu .
Licolatera BC, ÇA fore æqualia fingula (ingulix lateribn

Il? , ID. , . , . iDeimhjlratto .
, l latus EF potefl elfe mains laterelBC, ex maîote latere EF
; (,erpropg.) auferatu! EG ipfi BC æquale: hoc faflodu-

’ «tut-1:6 . ln duobus triangulîs ABC, DEG (perfippqfi’tianem,
«r Fer coujtrufliouem )duo lutera AB , BC erunt lingula lingulis
æqualia lateribus DE, E0 , & angulus B : ang. E , quam,

v(perprop.4.)angulus BCA :1 ang. EGD: fed angulo BCA
1 fupponit-ur æqualis angulus EFD: ergo (par nxio. 1.] angulus
EGO : ang. El D, quod cum fit contra prop. 16. non erit EF
mains BC . Eodcm mode demenffrabîtur qucd BC nequeat elfe
mains EE : ergo exit æquale . q. e. d. ’

C orallarzum . aS Equitu-r ex hac prop. pefita triangula BAC , EDF elfe æqua.
lia,cum habeant latera 8A, AC fingula fingulis æqualîa la. .

teribus ED, DE ,angulumque A r. ang. D , utî demenfiratu.
fait in feeunda patte propefitionis quarta: . j

- Pro-
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Tropqfi X X V II. Timon X V Il I.

Si refila Eancidat in reflets A8, CD in co- l l
dem plane exiflcntcs, faciatque angulos alter-
nes AEF , DFE æquales . Ï

Dico reflets AH, CD elle parallclas.

Corgflrufiio , (5’ demonfr’ratio .

li a: *’ ’3’ v IreâæAB,CD,nonfuntpa.
. . . rallelæ ( par axio. 24.) debent
. - ".436 concurrere: concurrant igîtur in.

c F 1, ’ v G,conmtuantque erîangulum EGF,
.   , in que (perfirpyqfiium )angulus ex-

ternus FEA æqualîs exit interne , 6c oppofito El-G: qucd elfe
mon potefl (I perpropdô. ): ergo du: rec’tæ AB , CD enim paral-

o q. coda a I l iTrop]: XXVÏII. riveur. XIX . i *
Si réifia E6 incidat in Jef’ças AB , GD in co-

dem plane exilientcs , faciatque angulum exter-
num EFB æqualem interne , ôK
eppofito ad .ealdcm partes FGD,

1ch duos internes , à: ad eafdem...
g ,pa-rtes BEG,’FGD duobus mais

A æquales... -
Dico AB , GD clic parallelast

ÏDemonIratio prime partir.

NgUÏuIS exfcrnus EFB ( par hyporbefi’m ) : ang. FGD t
Anàflus H3 (156»?qu 5.) : ang.GFA:ergo(per aman)

angu-

l

a

1!

.--..... 4-. hilüv a- **"vm;:--.J

--5-



                                                                     

. Liber Le. ’ ç." Ç;
angulus ÀFG r: ang. FGDr qui cum fintalteruî "un .3 .
A85 8: GD erunt parallelæ’. q. ca t. d. c ! 7 )

Demonft’ratio [Parada parti: .

p Et fuppefition’em duo anguli REG , FGD :1 duobus «au.
Sed ( par prop. 13. ) ctiam duo anguli BEC , AFG s fun:

s duobus redis . 3. Ablato communi angulo BFG ( [à caria. 3.) cri: angulus
FGD z: ang.’ AEG: cum auteur imangulifintalternioer pop
27. ) reflet AB,GD erunt parallelæ. q. e. z.d. l f

SÇHOLIUM.
, Xipma rapatria: [516 tramera x 3. profoffmm,’ 6’45 Euclide un.

k une t I. inflation "imitai afitnnitur 4:1 figurante»: profil:
demMjlmndJm. 945m mm il Mathematici ’, Û juremerrto , I a.
plumera axiomatum excludunt , cum ajut 1min: mufitfiui: par f:
mon: [me unira de mura mcefidrium duxi talir exclamât deman-

jtratidnm lu: apponere,ut cague a MIE gratifie depudenthima’ -

3Mo? celltgantur . y
- Jade. «X HI.

’ Si in. duas raflas lineas AB, CD in cadem...
plane exil’œntes incidat’reâa EF , quæ faciat

duos internes, a: ad cardent partes angulos
BEF ,EFD duobus re-

g A : , &isangulis minores. r
H: * G Dico raflas AB,C Dz B produâas tandem de-
C , F n bore concurrere adpartes B, à: D, ubi (un:

anguliduobus mais minores .

E a I Con-

00000



                                                                     

(à Euclide Elementa Geometrica

.11H N A .G’
’ .....[:::::ÎB

«.,.c 1a... n
Ç onflrufîîo .’ .

D puuaum E , 8: ad lineam EF (perpop. 2 3.) commuta;
.tur angulus FEG : ang. EFC .

Demanfimtio J

A Ngulus flic (par conflruflîonm ) et! .1 angulo EFC qua.
te addito commuai angulo E50 .

i anneau-Mina) anguli i c: ,aag.
(cd (papi-op. t 3.) auguli :duobus mais: ergo

. a: angu’li i z duobus mais : v
quare( par prop.:8. ) duæ reétæ F D,EÏ5-erunt parallaxe . Rurl’us

quia (par hypozbçj’m) anguli i minores tout duobus re-

âisfequîturanguios maiorcs elTeang. ablato commit.
ni angulo EFD (pet axio. 5.) cri: angulus FEG maieeangulo
FEB: quatre reGa EBintra ES , 8K 50 cadet , recabit ne re-
éiam EG: quia veto EG demonllrata cil parallela ipl CD :
fequîtur (par «in .) qucd E8 debeat etiam feeate alter-am
parallelarum CD : cd trôla nequit reâam fecare nili cum 11h..
cancana: z ergo E8 produfla ooncurxet cum CD. q. e. d.

axxrxrêxrh

’ [1’109

«x4

. .... .. "1.4 -er-
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Liber I. ’ i 69
Tropafi XXIX . T630. 20; V

Si reêia EFG incidat in parallclas AB,CD.
Dico primo. Angulos alternes AF G, FG D

æquales èflicerc. ’
Dico (ecundo. An ulum externum EFB in;

terno,”ô( oppo ire , 6C ad cafdem partes 1

FGD æqualem cire. N r *
Dico tertio. Internes , ô! ad eafdem partes

«angulos BFG, F60 exrflere duobus mais
æquales.

E
Ë Demonfiratîo prière partir.

cré-"’1’:

S l dieatur ex alternis angulis AFC , FGD minorem elfe au.
golem PC D, addito communi angulo GFB

erunt d ne ang. i minores duobus ang.

fed(perprop.13.)ang- z font duobus redis: ergo

angulî à erunt duobus reéiis minores:

quare (par (une 1;.) reâœ AB , CD , necellîirio debent co’ncur-
3ere ad partes BD , contra f u ppolitum , naru AB , CD fuppotî:
ra: funt parrallelæ. q. e. 1. d.

gamoiyîratio ficundæ parti-r .

Xternus angulus EFB (perprop. 15.) :: ang. A F6 ; fed
angulus AEG ( par pimamparrem) ::: ang. a! terne EGO :

ergo E 3 angu-
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7o VEuclidis Elementa Geometrica
A riguËlS externus EFBÎper nazie. 1.]: interno,& oppofi to FGD.

q.e.2 o i V . . .i * Demonylmtro tertre pour: . I
Ngulus AFG (par primant partent) r: alterne FG D ;quare
addito communiangulo GFB ,

Verum anguliêîgà :3 angjëîgè fui (fanny. 13 .)

angulî à :: duobus reéiis:ciuare,& 1 ..

anguli ) duobus mais æquales D
) erunt . q. e. 3. d.

C orallarium primum .

Si in Parallelogrammo BE nous angulus fit
reéius ,utang. B,

"Dico omncs angules efTe reâes.

.D Um reâa BC ( parhvpatejïm) cadrat in pa.
l rallelas BD,CE, duo ang. B, &Ç [par
, [une prop. ) erunt æquales duobus mais : fer!

G ang. B fupponitur reâus: ergo 81 ang. C reflus
erit : codem mode demonfirabitur cæteros am

gales D , &E efi’e reflos . q. e. d.

Corollariumficundum .

’ Si rafla F.F uni parallelarum, nempc A3 file-j
rit perpendicularis ,

Dico etiam alrcri parallclarum CD perpen-
dicularem cire .

C Üm[ Fer Mr. i F17 fit îpfi AVR perpendicularîs.(Fer defJo.)
Angulus 1E8 rcâus erit g fed (par 3.partcm hmm fâop.

uo



                                                                     

D ..- «va. .

LhL mm 7.
duo ang. funtduobus re-
c r , D ais: ergoangu EFD erit remis;

quatre (fer def. to.) reâa EF ipfi
CD perpendicularis erit. q. e. d.

Îropoj: XXX. Tbeor.XXI.

Si dur: recta: linea: AB , CD , in cadem plane
exilientcs cum reflet EF , fiat eidem EF paralle.

læ .Dico AB , 5C CD cire inter fè parallelas .

C onflruëîio .

A B Ucatur rafla HG , que incidat ina reâas AB , CD: cum autem flip-
3-1 ponatur, etiam EF elfein codent plane--------F

g cum mais AB , CD 3 cadem reéia HG
G G incidetin 25ml.

Demonflratio .

Uæ rem: AB ,EF (par 113;.) funr parallelæ: ergo (per
prop.:g.) angulus AH! : ang. alterne H I F. Pariter

(perfirppqfi ) parallelæ fun: EF, CD quare ( per tandem 29.) ex.
ternus angJ-IIF z interno,& oppofite IGquuarerpcr axial.)
ang.AHI :: ang.IGD:cum auteur ifli anguli fint alternitpcrpro).
a7. ) reéiæ A8, CD erunt parallelœ . q. e. d.

Œææëâ-
æïææâ

E 4 Pro].



                                                                     

72 Euclidis Elemenfa Geometrica
Troqu. X X X I. Trobl. X.

Data: rcâæ AB, a date punâo C parallelam
lincam ducere .

Coryîruêïio .

- Date panade utcumque ducaturreâa
CD , quæ cum data AB angulos faciat’ CDBl CDA . Ad punéium datum C (par prop..3.

----------È”i - 23. ) confiituatur angulus DCE : ang. CDA-
A D Dico reéiam CE parallelam A8. .

Demonfiratio .

A NguliCDA , DCE [perconjlrulîioncm] faéiî funt arqua;
les: fed flint anguli alterni: ergo apr" prop.:7.) refit

CE, AB erunt parallelæ . q. e. f. V i .
Tropafi XXXII. Tbearî XXII. -

In triangule ABC prodtiâo latere BC in D ,’

Dico primo . Angulum cxternum ACD
arquaiem efTe duobus angulis internis, 6: oppo-
fitis ,. A , St B.

Dico Secundo. Trianguli ABC, trcs inter-
nes angulos A, B, 64 C æqualcs cire duobus reg

&is . s -A C oiljlrufiio.
punélo Cîpfi 8A (par prop. 31.) parai.

3 la ducatur C E4.
D6-
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liber I; i 73j
Demorgflrario prime partir.

A Nguli (par airbag.) :4 augulo externe ACD .

Angulus ACE (perprap. 2 9. ).-..- alterne 3A C . -
Angulus ECD ( p" prop. :9.) à: interne , 8c oppofitoA B C:

quare rAngulus eâternus ACD a duobus internis, & oppofitis A, 8c B,
q. en le e

Demotayîratio ficundæ Partir;

x Ngulus externus ACB( ex demonjiùyrfinæpantcr.) :: an-

addito communiang.ACB,erunt.ang.ACD) -ang Ê à, r34
ACB)- ’ACB,

ACBAnguli ACB büerpnp. r 3.1 r: duobus reéiis; ergo criant

A

Anguli B ë z emntduobus mais. q. e.2.do i

ÂCBJ ’C orollarium prima»).

X hac propof’. fit manifeiium, tres zinguiez cuîufcumquo
’ , trianguli. cire æquales tribus angulis’ altcrius cutufuis tria
anguli, cum in omni triang. tres aiguë tint duobus reêiis arqua.
les .

C orollarrÏum jauniriez -
I uniustrîangulî duo anguli æquales fueriiit duobus angons

alterius trianguli , etiam tertiuSangulus in une triangule ,
erit æqualis tertio angulo in alie triangule

C arollarium tarifiant 4

N triangule ifofce’le reâangulo anguli ad batim flint femite.’

a; , quia (un: æquales, inter [a , 6c ambo accumulera;t uni
te oif ne -. .



                                                                     

74 Euclidis Elementa Geemetrica
teEto . In triangule ifofcele obtufangule, ad bafîm anguli, relui.
reëio funt minores, &in ifofcele acutangulo flint majores fe-
mireâo.

Corollarîum quartant .
l

N triangule æquîlatcro quîlibet angulus adæquat duas ter.
rias partes unius reêti , vel tertiam partem duorum recto-

rum , quia duobus angulis mais in tres partes æqualesdivifis,
quælibet tertia pars duas renias partes unies angulireâi couti-
net.

C arollarîum quintum .

N triangulo,quaudo unus angulus duos alios adæquat , ille
’ ’angulus e11 reclus.

C orolIarium fixtum.

Um duo triangulaunumangulum æqualem habent , etlam
teliquorum fummæ [ont æquales .

SCHOLIUM.
S Uperîur propojr’tum Tbeoremd, quad y" tortmfcrê M abc]; Il

u tri-papé nmnflbrbubet, raflant: Endroit) a Pyragora proprio
fitnmfuit . Ex mâture bain: Tbeorcmarrrnon filma diguefcimur,
que: refiir æquiwaleant triangzilorum languir , venu: au»: cuqu
libetfigurz "au..." , qua: falun rtârrangulirfint arquait! re-
fli Iinearumfifurarum augrilr , 211m juterai , qui»: actera: 5 mi 1n-
drre [un apr. («raflant rem peaufina: .

x, i

Tropzfxxxm. Tbeor. XXIII.

V Si dune refis; AB,DC ad eafdcm partes con-
iungant reâas limas AD, BC æquales, 6: pa-
rallelas.

Dico



                                                                     

i Liber I. ’ 7",
Dico A3, DC, quæ coniungentes dicuetur,

quoque efle æquales , ô: parallclas .

Cazgflrufîia .

’ A - Punële B ad puné’tum D, du
D caturreëta BD. .

Demotylrario prima partir.

Eâæ AD, 8C! yer 1min flint pa.
rallelæ: quare i par prop. 29.]

Anguli alterni ADB,DLC funt æqua-r
les: Parîtercurn A D fit æqualis BC,in duobus triangulis ADB,
DBC erunt duo latex-a A!) , DE, fingula fingulis æqualia lateri-
bus CE, D B, arque ang. .6193 : angulo DBC z quatre [ par prop.
5.1.43: DC. q.e.t .d.

C

i Demorgflratia ficundæ partir .
Riangula ADB, DBC, f perprimam garum) barbent (rondi.
tiODCS propof. 4: ergo a par ramdam 4. f ang.A BD z ang.

BDC : quia veto ifli anguli funt airerai (perpro].27.] :pai’allel.
i la: erunt coniungentes A8, DC. q. e. 2. d. i

Tropoj: XXXIV. Thon XXIV.

In paraileiogra-mmo AC
Dico primo .. Latex-a Oppofira A15, BC, at-

que A8, DC cire æqualia .
. Dico fccundo- Angules-oppoiitosA ,C, at-
que B, D cm: æquaies. ’

Dico tertio .4 Diametrum DE bifariam diui- .
dere paraîleiogramnaum AC .

l i



                                                                     

76 Euclidis ÉlémentaGcomctrica.

C onflruflio .
A Punao B ad D , ducaux rafla BD.

Demonfiratio prime n parti: .

Via reaæ A3, DC (par Jef. 4o. ) fun: parallelæ: Un
prof. :9. J cri: ang. ABD 2 alterne BDC. Pariter quin

[ par tandem def. 4o. 1 parallclz
(unt’AD, BC ( pu prop. 29. ) angu.

4- D olus ADB: angulo alterna DBC :.
quo (tante duo triangula AI) B ,

A08
ABD

fingulos fingulîs æqnales duobus

. ang. 338),luufqueBDcomnm-
ne unique triangule: quam: ( par prop. 25.) laiera appâta...

, arille A B Â: cg. Catndo

CDB habet: un duos angul.

C

Demonflratîa ficamlæ partir.

Nduobus triangulis BAD,ECD Un prop. 2.6.] mg. A S

311g. C a   . . .Paritcr [mi demonflrattlm eflé’n I .pjtrtt. 1 cum ang. à: (in:

finguli fingulîs angulîs à :erît tonusangulus

ADC :Îbti 1531110 ABC: quaxe anguli oppofiti fun: squales;
(1.6.2. d.

Demonflratîo tertiæ parti: . .

Riangula. DAB, BCD Ç par demoqflrara in prima , Ô [Et-un-
, . du fane. J tubent omnia latex: , &angulos fingulos fin-

gulîs æquales : sur: (ycryrop. 4. J triangulum BAD :: triadg.
BCD; ergo Par lclogrammum AC a aimante BD cri: bifaflam

divifuæn. q.e.3. d. Pri-

v--.4 .- .-.-- Oh-Q-w-

.41.
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frape]: XXXV.*Tlmr. XXV.

Parallelogramma AD, CBfupcr cadèm hm
CD îatquc inter parallclas AB , CD conflituta.

DICO cfle æqualia . 

Ëemonflratîo .

PEr PYOP.34-î:EBî g and: ( par mie. x.) AI! ::: F8 3’

  addita communi quantitate EF g cri!
AF z EH. Fuite!

  Fer prop.;4. AC :ED. Rurfus4 Pu propof. 29.3.ng. BED:ang.FAC ;

ergo ’c D Par prop. 4. triang. FAC z tfiafl. BED;
abîma communi parte,hoc en triangule EGF

PC! axîo 3. Trapézîum AEGC :: trapezîo F GDB. v

addîto communi triangule CCD , cric
Ier axîo. 2. Parallclogrammum AD :: Parallclog. CB. q. e. d.

Trafic]: XXXVI. Tam- XXVI.

Si duo Parallqlogramma EA,F B ruperæqua.
libus bafibus, CE, F D, &întcr cafdcm paral-
lclasAB , CD fucrint Conltituta .

Dico parallelogrammum EA .1: pataude.

gramme FB . »
Confiruêïïo . .

Duncantur du: ha: CG , E8 .

Damqflratio.
F D la pannelngmc(perpropgqÇGBbÎfiFD.

s
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bafis’ F D (je? hg. ): bali CE: ergo
GB :2 CE (per 43:10.1.) ’
Cumautcm [ gr byp. J GB fit parallcla

CE ’ ’] Figura quadrilatera GBEC [par dcf.
40.] cri: paraLlelogrammum , (cd i per

"012.34. ]tam parallclog. EA, quam parallclog. DG z: fun: pal.
raflclog. C8 :crgo ( p" aria. 1. 1 pamllelog. EA: parallelog.

DG. q. e. d. .. .
Trajan]; XXXVII. Tbeor. XXVII:

’ Sitriangula CAD, CBD fupcr calen: bzfi
CD, &intcr parallclas A81, Cl) fuçrim: cqn.

fiituta. y - îDico triang. CAD : triang. CBD .
Corgflmflio . .

Primat) C [pemproh 31.] du.
catur CE parallcla DB: pari.

tara puma D notent: DE paume.

Demoxfimtîa’. ] a

O Via CDf par 1777,] efi paralleîa AB , arque DF [percen-
flmflionem 1 cf] pamllcla AC ; quadrilatcrum AÇDF f par

kief. 4o. J cri: parallzlog. cadem ration: parallclpgæ’erir quadri-

ia-cerum CEBD. . . , .f ,Quarc [par prop. 3 5.] parallclog. DA :1 parallélog.’ DE.
Qüa veto triangula CAD , CBD [parfum 34.] (’an m6416-

tates para! latogrammorum æqualinm DA,DE (gin 43:30.7.)dlâa
triangula CAD, CBD cum: æquaüa q. e.d. ’ v ]

1 ï
- x

’ 15m.?j] l r

A on-n-flo-fi



                                                                     

v a ’ Liber Il ’ " 79
Tropofi XXXVIII. Tbeor. XXVIII. a

- A Si tria’ngula CAB; DE F fuper æqualibus
" 0’bafibus.CE’, FD, ô: inter eafdem parallclas

AB , CD confiituta fucrint .
’ Dico triangulum CAB;- triang.DBÈ.

Confiruflia. I .
A . e 3.11 Punâïs,E,&F narrer.B

. - 1 31.]ducantur EG,FH,v quarnm EG fit pataud: AC ,8:- c PH parallcla DE .

I Dr: F ,Demoqflratto .

C Un AH , CD fapponantur parallelæ , cri: AC patauds;
CE, à HB,p2raIIela FD . Pariter EG [ pu confinaient»: l

faâa et? patafiola CA ,6: PH parallela DE: quarc E par def.4 o.)
(G , DE «un: pamflelcgramma, qu: t pcr prop. 36.] fun:
a: nana .

chdïrîangula CAB, DBF [ par prop. 34.] flint mcdîctata
tqualium parallelogrammorum C G ,DH; ergo d’îfla triangule:
[ fer "du. 7.] enim æqualîa . q. c. d.

Trapqfi KIL ’ Tbear. XXIX .

Si æquaîia triangula BAC , BDC (upcr en.
-dem bafi BC , arque ad eafdcm partes conflitu.

ta fuermt . n .Dico rcâam pet A,ô( D duflam, ipfi BC CIT:
parallelam .



                                                                     

86 EuclidisEIèmenta Geometrîei

Conflruflio, 9’ Demonflratio.

. LAD, a; BC non funt paralieîæ,e!
. I! r, puuao A [par prop.; r. 1 ducatur ne]:

’ parallela BC , quæ (apr: , vel infra AD en
. ] dat. Primocadat (apr: in E.

Quo faâo producatur BD,donec concumt
eu m AIE in E g debent enim concurrere,quîa duo ang.BAE,ABE
fun: duobus mais minores ; parîter ducatur CE .
Bis pofitis [pan prop. 37. ] triang. BAC :: triang. BEC; fed

,Triang- BAC ( par 117?. ] : triang. BDC : ergo
.Trlang. BEC [ per axis. r. ] a: trîarng. BDC: qucd fieri nequît;
cum totum fit fcmper (na parte maius : quare A15 non efl PC pa.
rallelazidem demcnflrabîtur fi dîcatur reâam per A îpfi BC du.
613m parailelam cadem infra AD in E , in quo cafu pars ad:.
quarez fuum tomm . Cam îgitur ex A neque fupra , neque infra
AD poflît duCi parallela îpli BC , fola ADerit ipfi BC , para!-
lela.q.e.d.

Tropqfi X L. Tbeor. XXX .

Si duo triangula BAD , GFC fuper æquà-
libus bafibus BD GÇ ad camdcm pattern...
fiat æqualia .

Dico reâam AF ipfi BC erre parallelam .

Confirufiîo , (9° Demoqflmtio.

SI AF non en îpfi BC (zarzuela;

.. - ( per prop. gr. ) duçatur AE
H ï ÏK parallela PC , qu: , vt m præce.

’ duite demonflratîonc, fupra , vel
G ] infra AEcadere dcbet. Si caria:

fupra in E producatur ufque
quo concurrar cum AF. în F ;debcr enim concurrere, qu1flfi con.
cîpîamns liman-n reflam dufiam ab A ad C,clarè npparebxt , duas
reâas AIE, CE difcedere a duobus angulis minoribus (111931155 fe-

. A -rî. A7. .4---. A; i

(-flp-



                                                                     

Liber I. 8 ri
quater (par agio. 1;.)CE debetconcurrere cum An: aucun!

reflet . rHîs pofitîs [per prop. 38.] trian . BAD: rriang.GEc; rcd
Triang. BAD : triang.GFC [par J13. ]: ergo . ]
Triang. GEC :1 triang. GFC (par par). 1.):quedeftrmgoflibrle
[ fer pria. 9.] quarre AE acquît elfe parallela BC: huyufmodi
îmonueniens demonflrab’ltur de quacumque alia linea, excep-
ta fol: AF 5 ergo AF cri: îpfi BC parallela: q..e. d.

fraya]: XLI. Tbcor. XXXI.

Si parallclogrammum AD,atque triangulum
CBD fuper cadem bali CD , 6k inter eafdcm pa-
rallclas A3, Cl) fucrint conflituta .

Dico parallclOgrammum A!) elle. duplum
trianguli C BD .

Cagflruô’îo.

A Pluche C ad E ducatur rafla CE .

A 3Demanflrario .
c r l Rîang.CAE (par prop. 34.) z triang.

i r CED: et oParallelog. DA duplum rriangullC D: Ted
Triang.CED ( par prop. 37. J :: rrîang. CBD: quare
Parallelog. DA (praxis. 6.) duplum trianguli CBD: q. e. d.

Tropojl XLII. Troll. XI.

Data triangule CBD,&angulo rcé’tilineo A.
In dato angulo A comprimera parallclog. DG
æquale dam triangule CBD .

n

F Con-



                                                                     

,r
8 z: Euclidis ÉlémentaÎGcometrice

h Conjlruflîâ.

’. r Vodvîs Iatusdatî triangulî, ut CE
( par prop. 1 o. ) bifariam dividatur

5’ ’,-’ in . *
3, Ad punéïum F , 8: ad raflai-n FD (paf

z pray. 2;.) confiîtuatur angulus DFG :: ’

l ang. dato A . l .A punao B [perpropg n] ducatur BE paralleIa CD z
Par punâum D noterur DE parallela FG . g

Dico Parallelog. DG z elfe triang.CBD, 8: habet: ang. DE G

z: dato angulo A. I " k lDucatur rcëlaBF .

Demonjqutîa . Î

S - Ï . . ’ . a. r b .4 .Rîangulum CBF (par prop. 38.) :1 triang. FBD: and: I
Triang. CBD duplum triang. F B D: fcd ,, t

Parallclog. DG (poï’prop. 4L.) cil duplum triangulî FBD: ergo
Paralleleg. DG l par axio.r.] .2: trianga CBD.
Pariter cum angulus DE G [ par conflruffionem ] fit z data ang.A

faélum cl! q. e.*f. . I . . ,
TropojÏ XLIII. Tbear. XXXII.

In Parallclogramrno DE Î .
Dico complemcmum DE i: complcmento

EB. « 4.C onflrufiio.

B J R6 efformandîs complementls,
’ arque confifiennbus c1rca dia.

mctrum parallelog’rammi , confira-

J) I C " ponitur. ph.

. mohabcrur ir.dcfinit.4t. quæ con-
Î . flruélio hoc in loco ex integro flip. -

.*(-,:b--:-- C’



                                                                     

..I.ibcrI."" l 83.Demoigflratio.

Ring. ADC :: triang.ABC V
Triang.AGF :’rriang. AKF :F 1m ra . . et o
Triang. FIC’: triang. FHC P P 34] g

AGFSi a triang. A D C auferantnr triang. F I C] ("nm-o 3) &

Pariter fi a trigng.A BC au ferâtur triangçgêi cri:

Coniplementum DF z com plemento F B . q. e. il. i

www. x L 1V. Trobl. X11. .
. Triangulo B , angulo rcâilineo C, à un. A

dans; eflbrmarc parallelogrammum æqualu
v gang. B in angulo reâilinco C, arque in rcâa a

.Com’lrufîio .

i L-A D E u 1 Rîangulo dato B ( par
A l a ........ . prop. 42.) in angnlo Ca H conflimatur æquale parafie-I, ’ n- F log.GE , firque ang. GFB z:

R M L ang. dato C .
hoducaturGF,fiarquelperprop. 3. ) 17H: A . .
per H ducaturHi parallela EF , producaturque DE quoufquu

, concurrat cum HI in I. hNoterur IF , quæ producatur donec occurrat ipfi DG in K.
Per K notetur K1. parallcla CH .
àmducantur 1H, EF quoufque occurrant îpfi K1. in punais M ,

L . .Dico parallclogrammum MH æqualc elle triang. B, hàbcre
angulum MFH æqnalem ang. date C , arque latus EH æqualu
du: reflet A . l

’Fz Die



                                                                     

Demorgfiratio 2

pArallelogramnium MH [pu prop.43.] q parallelog. GE;fed
parallelograrnmum 6E (par renflamment) :1 triangule

d’arc B :quare l
Parallelogrammum MH [par axio.r . ) ::: triangulo date B.
Ultcrius in parallelogrammo MH angulus MF H : angulo

dato’C,quia[per proy. 15.]elYæqualis ang. GFE,qui ( par tanflm.
aiment] fafius eliiæqualis àngulo C, demumquèfllatus F H[per
confirnfliouen ] æquale dam latcri A : and: parallelog. MH cric
æqualc triangule B, habebit angulum MF Hæqualem angulo C,
arque lattis FH æqualc lateri A .’ q. e. f.

rropofi XLV. 11.011.21111.

Dato reflilineo ABC, angulo reâilinco D;
arque racla EF Parallclogrammum conflitucre
arqualc rcâilincodato A BC , qucd habeat an.
gulum æqualcm angulo dato D,habeatquc latus
æquale mais: linea: EF . i

Conflruô’io J

F (21C
4 mm rcflilineum refoluatur in triangule numero muera
quantum fieri potcli , duccndo ab une angulo ad rclîguos

totld

u.-. -..

m- W-

- «1- av...

t,»-v-



                                                                     

13.1.23? if:imerqtïiïilœ’E." Ë: 33?.

iotîclem limas reaâsèflæàrtrîànghh. iri’holoœafiiïrria runt , vî-

delicet A, B, C . Hoc faâo triang. A [ perprcîpq’fi 44. 1 in angulo
q,;&ginîlaç,cœ.EE eEwnmtm raquai: ,parallelng. EH -, firquo i
angulus EbG ::. angulo D . Pariter [par prop. 44. J triangule B
in angulo D , & in laterqfi’F, feu elformetur aliud æquale; .
p rallelogr’anirnum QI ,Ïin quo us Quint; angulo’D :

quia’l’rs. Èadem règulaad’ rcflam 1k. in anguloïf? (formant i

argalis1,.

Pïfillêiog..lÇM: æquale triangulq c’,’&15ngums

fit clam angulo Dr v ; v v «r .
1 ’ Dicb figuraniFM "c’ffclpaiallêlcïg.æïq’uale reflil’liieo

in quo latus EF cl! lateri datqïæq’ualcærquc angnlus EF L arqua:-
lis dato angulo D. ’ . ’ a

j " g j..,;*jnanizflrg:;o - à I r
angldât’b DE quin: Ç per un). 1.)..dî’ëii anguli e’runt in-

’ A .’"Q.r

J fi
ANguli EF,G,HGK,amb0( go confina. ) fanai (un: æqualçi . Î

te

n.

I

rf æq’ualeà. A’ddlto communiiangulofGH, crllnt angulo’ ’ ’n

me: 16H.»ion» «mai-1.16m - - -.
A! (tkfiprçï. :92) (libangmriorcs fu’ntdnobns re&îs æquales à. v
CŒOetiaml duo ipoflcrlOres d poings mais aeqïialcs orang: ’l

"I. ” i: ’B 1 .i ,I:1(*-’A H A, il av. l.fi Frigo duo .a-noàËËÇêÆ-f Î""ï.àü9ï’uâï°&là-IPW 1m- ne)

PC, 8: errunr in reflum conflitur’æiz modem inodo dèmonflra- .
il birur KL , inreaum cire cumFK,ideoq ne 5L exilicre lincam re-

flam; qucd pariter de. linea EM intelligendum venir.
Cam aurai» (pèreoædlmgjanem j EH lit ipli FG para llela, etiam
EM; &Iiïberunt parallelæ; I ’ * i ’v ,
Parirercum ( pet-l prop. 30. y EF ,. mon]; panillelæ , figura P M
crit-parallelngrammum ,hin’ quo angulm REG: i yu- roidirai?"-
1mn] en; .::: rang D , kami-qu; EF data Na? .z - i I
(brayero- omncs ïpartes .parallclogrammi .4 FM numero ,8:
magnitudincæquant partes dati reél-ilinei A, B, C .
’Parrallelog. FM æqualc cri: reâilineoidato ABC. q. e. f.

N i ri: me.) 3



                                                                     

Il» 1M: aima Gepin’etriea 1
Trop]; 11.111: marin. 6

Data: «a. linea: A3 quadrarum defcribere ç-

.7 1 Conflruflio .’-. . . 4
ï ADnobus pauma], 8: B ipfi A3. ( pu prop. i r.)

dueu’mrr du: perpendicularer AD,BC,& [ "a.
. pu). g.) fiant ipfi A3 mules : duettur’DC. q

Dico AC elfe queutant taper du: A8 defcriptum. -

1 i ’ Dmmfiratie .
Vo ring. DAB, CBA (fer m’aura...) funtduobus re.
dis æqule: , quarei [ par m1480 AD, BC errant pat.

talloit: .I * A i . A , AGuru 311:1]:qu D, BC ambæ on: tint squales ipfi A8: erit (se!
nation.) AD z BC: quad!" prop.; 3.) coniungenre: AB ,
erunt , ô: i’pl’æ aqua es,& parallelæ; ideoque AC ( pn- 1.11140.)
erit parallelograminum , in quo «a. AD ( par confirmaient»)
æqualis et! A3: quare( perpropq -) etiamæqualia errant reli-
qua latent BC, CD . .Rurfus cum no anguli BAR, ABC ("r --
confirmai. ) 5m rem, criant: oppoliti C, 6: D ( pcr prop. ne me. .
ai émn’tzîquamobrem figura quadrilatera’AC 0014.39.) cri:

quadrarum du: reâæ A8. q. e. f. :1;

-sc’HOL-IUM.
B kqnalibur flair finir 40127” pu quanta figemh’g, du x .’
vicijfim fi qutdratnfueriut «guzla ,’ arien En? 1; quibus

lefiribunzurfiqnlu en». Hue mrirufiuir [410,er fi 911*11-
u ab æqualibu: limai: darwipmjbifitper;onanrur,eaægmebrt (14m-
baba»: fun: , 6’ lingule: agnate: , myure "figue «mgr: quia l
durai": quam debout congrue": ergo , é briefing" un.
gnan]: 3 Mecque aquilin .- - . « ’* i ’

casserais:
. un"?

Page]:



                                                                     

rififi-liber Î." 47 i7
n44. 211.711. ne... xxxm.’

In] triangulo reflanèulo BAC cumlangulo v

Dico quadratum. larerrs 3C fabreufi angnlo
reflo A, adzquare ciao quam-aga latum; 53, l
COU-1P! ehcndentrum4 angulum reflua! A ,

, C’W’uâ’r . v

I *LAteriaBC(pcrpq.46.Î6t.
’ rationaux quadrant BD.

faire: latermn Ali; AC no.
q I un!!! quadrataAF, AH. l ,

- A punfioA ( ["an. gradin.
. «tu AL parallela CD,.vel

BE qu verlan M indemnité.
pt ucarui. . l î
1&8 producarur nique ad l , à .1

i DCufqueadN. .jl’amer PC prodlcarul arqua. t 1
r cancana: en. au in M : f ’

c etiam continrent: HI de. i ]
ne?! a ipfa cancana: cum Afl I

in a i iI ’ Demonflratio,

’ v ’. . . BAC - . ’ ." r. INrrianguioBM-Iduo angon "mi frugal; fingulrs fun:

equales duobus argalis in triangulo BIK,quia

"M i ftdfimfm. 6 in Mflnflionm) flint 1...;
- ’- - - won! 1 .Ialarma tu! rem flnr angnii un? i du)". «pauma www];

[in «à. a.) enim tonales. i
F le.

l

in 4:16:à" aman a .’,3 in.



                                                                     

8 EUClÎdÎS EicmcntzGe’ometrîca

"Ulterius in riang..BAC eûlatus
Bd igné BF ( fier def. que.

.0411) la trianguloBEK; guare

w: un"). i5" .-
BC Ë 1.3155 9589(HK mon) si:

: His figurions, quiafE’inÀtbg.
. firuflroxem) cit. manda :M L

(P97 P7015 35- l eût Parallelo.
.granim-um 13L: parallclo’g. 3M ;

. . . . i ç rad parallelog- B M 1 par W.
E A g t D: q g gym: parallelogfeu quadraro

, , Le. . Î . AF: ergo parallielog. *BL’(pcr caria.
.. I V q , . 1.]erit 5jquadraço Aï.

à Ebclê’ prprfus morio demôlirabitur paralleloglC. :1 quaCh’ÀH.

Cum auteur duo paralleiogramma adæquët quadrarû BD
quia fiant omnes (liai quad. partais , etiam quad. BD æquale erit

la!!!)st quad; q. a. 1

Û Ç L I., .1 .A A! A V..,l ..- . D1(.7114: Tbeor;-- . qui Pjyrugomum thorax alimenta.
reliage. ,, , 4- ’ quem a]? ajax m rota Marbqfi’

en»: non tdntmn [on :14 in a » 1-11r1r,wrùmctxam meurtrir
figurir fimilibur, z..- "monflrw .’ur in prop. 30. 116.6. Â!) bac
Tbeoremare welurfonn .j’ 4107.. l robfewam , ne corollaria dada. 1’
cumin a G com: tria, quorum aux»: ranima placer bic nid": . l

’ ’ i maniant: r3 MI 1
4 .Jrarum lateris AC duplïim eli quadra? la.

. - ». fringasfsaàî3.13.517fait?

l l .A V . .., a S. ne: www martaewlxtnsw

1 ’ N late-3: 11.41. .; au.1.(-A-;. . A. , 11.1" g1-”-.fli.î.*”. 1’
(a

BC: BK z (cd «(par .dëfgaigdi) .

" ’ I N triangulo ifofcelç reéiangulo ABC qua. ’



                                                                     

’ Liber. I.) 1 (à
-, V I f a. ..Aa’iü . ï il: if i . Vlaterum B6 kHz?!) rallumlarerumâuad. umkqualragunde

faquin" quad. AC folius quad. AB’effe duplu m . q. cui. r2;

«L Tram 111. Thèbr. XX’XIVc- 2*
tramèrent; à -"qnàa.è1àèël’r. rio a ..-.-.

*quadratislaterunniBA,AC. 4 I .
DICO angulum BAC cire reâum , 8C confer

a «queuter?mangŒACreâangulumL I

p T’3’. i;** ..1s?i)’îf if v-,’

"1H: .’V APunéioA fupra BÂÇpegÊriæ.rr:)
-.”:’.- si oit-.3: A f .erigatur-perpèndic’ularis;AÎDÂ

’ qua: firipfi ACæqnalis, rinçait-uriquçî

’i

aisy
13H

1L;. a

. . 4.. fI

. ’ c Ï :«DeMonflratiql q *

murs." 1 v. 1,1"»,H
1 N’triangLïl-o rèë-iarigûlo ’FA D (je? prop.4;];)

r

’o

.1 [du

a

avàlËÊ-Ëami’. »« I . . a v .
and. A,Dl(per confîmflîoun’n. ) :1 quad. AC: ergo

i madÏBÙ ânqçjê Fafèdver’byparefiml A.

qiiadfifêçe ciliaire in fait). 1.]
(made!!!) croquemort FA - ’ - - -. ’ i "w Ç i i

triangiilo marinier. à .fingula in...
gulisœqnalîa luterions eintriang.-BAD:lparirerqup’g
fibre-à Bail L13’!) :Ï lundis? pif frai. .8Êfjlaplgul. BAC ’àngmg:
BAD’ilferl’a’ng’. BAI) r 1er cqizjlruflicinëgiqjjgeflus 68,: ergo" criâinÎ, A

ira-’ÎSAÇISÊËPËËËî-fgfiàïg i h i H M ’ ” l)

- ecum!
If?ë’fff””:-..;Lr.a-«

. 423.1
a: .I. 31,1. I

h ..1 La?

a. .



                                                                     

1   * ’i [LIBER 1-1.:

EUCL I DI SI ELEMENÎUM SECUNDUM,

- ’ mon. 1. a 5
h i Parallelogrammum re’flangulum’ EG,diciru-r i l

continerifub .duabas mais lineis EH, HG rez,
au... angulum corniprehendentibus .

. à... H-J« -

- . l ’ * Dçiafioremintclligentîam huilas defin’. (cire;
,- .oporret, capacitatem, Gué aream cuiul’cum.

’ i 4d que arallelogrammi reflanguli dici comme.
*’ nm ubduabus reâislineis EH, HG: velfnb

. fifi, GT vel GT,TE: veldenîquefub TE,
’r’l EH, qu: unum anguluni refluai EHG com. à

- *-’-- wwl prehendant: uælibor enim dodine: a; ac-
ta oûendunt rotant magnitu irien! parallelogrammi refin-
EG-z nain EH exprimit latitudinem, HG vero longimdi. x

hem . Qgiofiante duabus datis linaia
æqualibus , ni inæqualibus, inti flint

l T au, DG rectum angulurn me effor-
I manque, ex fol: talion: linearum

4 : * magnitudane inrelligitlr- nantira!n a parallelogralamî reaangtiii Ç 5mm 1 * l
* ! . a . unaexdiéiisiineis EH oliendar lari- l,

radinera , airera veto HG longitudiuem demonliret. Et fané 6 ’ î
concipianmsreâam EH .perpendiculariter-moueri pet tarama
HG , tali mon: .producetur area parallelogramnri redanguli
19’: idem prorfus’eveniekt’, fiHG perpendic’ularirer moueatnr l
fapç’r’HE: onde fequit’rirhuxufmodifiguræ quanti-tatem haberi v
9er duflum,five multiplicationem doum ’rêflarum angulun)
reflumwnprehendenriamutirnr EH,HG. I 1’ -

Ni , ÉCHO-



                                                                     

liber " Il. .1
SCHOLIUM;

(hale "de linea parallclogramu "Bangui": un)":
Qealmtnfnr qui", refila: quinton , gaule in.
A . que!" au" au [arellelogramuconriueut .-
, muriatique parai elogrammm au?" du»: flué [guim-

tma g fine flingua mania: RECTJNG q I andin". I
Sigma. , quad "Raphia indien, e]! X, a: inmacifio

amati Jiûuufuir .
nçru

ln parallelogrammo AC,fpatium illud,quod- l
- continetur ab uno corans, qu: circa diametrumï i

a; . flint parallelogramrnorum ,- K
videlieet 6K, vel 1H, a duce
bus eomplementis DE, à: F3,
GNOMON appellatur .i

au

Troie]: I . Tbear. I.

. Si fuerinr duæ refis: linea BC, a: HI, quatrain
ring, nempe BC fit in quafcumque partes divifa ,

ut in à 1 A .-’ ’ I Dico reflangula faâa ab integra HI, a: a (à -

’imqntis BL , LU , DG elfe æqualia reflanguio
comprehenfoaduabusçiatis BC , HI. h ’

l, fifi, 4 U Confirmtiio. ,4 4 I û .
E a a»: G tigra BCad panama 13.0011.

i 1M.) conflituatur perpendieu’.
à g laris RE æqualisÀHl . PUE notera:
Ç I6 f):f3!.fri.]patall0h BC. U1.

’ a. D a retins a punais C, D, à l. anentur

. r q O



                                                                     

fifi EUCÏÏdÎS Elqneq t9 çeometriea

,1 un; CÇ,DF,LM,parallelæBE,
1’ qua: prodncanrür ’donec occurrant
.4 ’iplilîG in pqun&is GrF, M. , ’

N fivurai quadrilatera BGf p
. 1 1 1 - . ton méfiant»: ) lattera Î Oppolig.
film: parallala,& anguii réai: quare BG’ cri; reéi’angulum la datis
rêéiis BC.& 31:41?qu Efformamm, Cuius partesqfun’ï rufian nia.
BM,LF,DGfpcr a;10.r9.)æque fun: squales reêiang’ulo BG

L i4.".ai*

1 I . l. ü ., I A d 1.21:» Drmnnfl’rdfxo. l l

. ium’

autcm ( par r4. pu. ) æquales (in: reBæ BE,LM, DF, arque BE- lit
f aæqualisHI : requîtur.BE,LM, DF adzçquare HI: quam

:1343 ne RI. ” fafla flint abintegraHl , &afegmenric BL ,
, "me LD eryDC: rad hæcirçëiapgulla (a "un. 1,. )

I D’X’ DE "æqixiiia funtHiXBC: crgorc angizla com.
pre’liêillii’à data H14, 1&1 Tcgmenriè àlter-iuflssria’ræ BC, æqiialia...

funerèéiangulozfyb datif. HI , BC,.Contenro. q.c.d. - 1 .z

.11 a 1.. -.:*Tr6pojî I’I-z" Tbeor. . .’
Si firent refis. Ah feâa in quafcunquepartes;.

, , z A A ï L. . à; tDico reâangula a totàiAB, 84 a quolibet (eg-
rr-mento KG; &(ÎBx dJcr-ipta,œqualia’ clic quais

,17dratorotius AB. »1 .5 a ’r -- :1
D Conflrufïio. J - 4 1 a 1-
», .1 - IlpendataAB (.pcnàôqriâcbnflî-

1 tugtlunîuadraïum ADrrex- purifie
* Cinorerur Chlparallelâ AE,yelBD;’ ’

. A Demonfiratto . ’ J, 5 AF,&.CD funtduo reëiangula (par
*.lL - C B axio.19.)::q.AD:fed..
.1111; AF-eüBAXAC H 1-...1: CDmBAXCB si?) ë ï.TBA’XAC 1;; 1’ ’ i ê.
r.) 1’: a vfi q.AD.I1qi-C(d. l .. 4 nnpmi
a fluo-1M.) liiÏnMw UN” 4* fi .
.1 3,. . ’ ,

(3’

l

l

l



                                                                     

me: 11.1 . 9;
Troplf III. Tbear. III.

V Si rafla AB in duas partes AC, CE utcumque

(e83 lit . ’ , iDico raflangulumfub rota 138,81 partium al-
terutra BC comprehenfum,adæquare reâangu- r
lum partium AC , CE Lina. cum quadrato Prêtr-

diâæ partisBC . K 1
Conflrufiia .’

D F S Uper CB ( par 46.31111) confiituarur qua-
, drarum CF . Ex A ducatnr AE parallcla

CD, qnæ oecurrar ipli FD i152 . .
E

.2 *

C B .A Demonflratto.PErconflrüâionem CF en quad. quam: BC z BF : atqui

I per prh 514m: .1 .- 17e x CA ), .
ICXBA... CEC XBC ). 81 EC X BC cit quadxrgo
130x BA-ë-q. se: BCXBA.q.e.d.

TÏOPûj: 1V. Tbeor. 1V .

Si reflet AB utcumque inC (en. fuerir,
Dicoiquad. rotins AB æquale quad. fragmento-

’ rum-A C, CE, arque reflangulo bis fub fegrnen-g
ris AC , CB contenta.

- 1 Coægflruflm . A3 ”””””””””” *’"""3’Q""*K Uper rota AB [par 46.131112] confii.

g tuatur quad. AE ; ex punâo C du-
catin CD parallela AF , velBE.: fiat CG
.1: CA : per G, ducatur 1H parallela A3,

. -. sa ver] PH. Dur-,-i.1l



                                                                     

94. EuclidisElcmcnta Geofnetrica
.s

I Demonfiram. ’
QVia ( par tonflruâionm) CG r: CA

. fig. A6 crît quad. fegriaeùti .AC .
Hi Parucrquîa BA z (Il) , ablatîs æqualî.

bus CG,CA; remanebît DG .1 C83 fed
VCB ( par 34.)"; ) æquatGI-l : aga DG 7:.

- CH: guarc fig. CE cri: quad. fegmenti
l à CB . Dcmum figurœ 1D, CH fiant mélan-

JL 9 gula fcgmcntorum AC, CE ; hi: flantibus
(and, A5 (1:02.151;qu 1 7-3 fcd [103.bujurd

,BAX AC: Acxcs-J-q. AC) , un
BAXCB: A(:xc15H-q-CB)’q :-

T D z...:a.

. .
È.

ù. flmlu-IOCIIi-Yun

«la
:Ï

  A .

AC X CR bis j
quad. AE : q. AC .) q. c. d.

v 9o CE )
Ëorollarîum .

E X hac prop. confiant qucd fi in Qpadrato AE efformatu-"n
fit quad.unius (cgmcnti AC,nem pc AC: prod 118i; laterîbus

CG, îGgrcâangulum .ex GO . GH ctformatum 611 quad. airains
[cgmcn t3 CE; quia latera CD, CH fun: æqualia . . ,

Troprj. [C Thon].
Si reflet ABfucrîtfcâa in partes æquales in

C, î! in partes juæqualcsin D. ,
Dico raflangulum Iub partibus inæquahbus

AI), DE conrcnmm, una cum quadrette Inter-
mcdiæ partis CD, æqualc cfÏc quadratto dimndiæ

h C3)
  r -   C oigflruflio .

Vper dîmîdîaCB 3046413..) conüiruatur q. CF: fupra
x ’BD.fiat.q.DB.eand A13 Lper u. p14 crigatur per-

’ pen-



                                                                     

Liber 1." v 5,? ’
pendîcularîs AM ; producaturque EG douce concurrat cum.
AM in M ; ulterius ex punëio D fignetur DE parallela CI , vcl

BF o ’  Demonfîratio .

e , . A Via [par tanflmfiio’nm ]
J . Q CF,& DEfuqr quadrant."e ’ ( par coroI. 4.131011!) LH exit qua-

M ..... a: dmum mœmïcmæ CD .’ l’an.
Î ter quia ( par (fendant qua-u î 5 . dmtx)GD:: DE , reâan ulum

J - G e D AC exit comprehcnfuma înææ
qualîbus partibus AD, DE.

Hîs flantîbus, cum CF, 8: DE fin: quadrant cri: CH .1: HEM.
que DE :1 BE :quæcLCB X 8E: FB x BD z [cd ( par 3,64m)
CE x 8E :1 AC XCL: ergo (peraxio.1.)
IB x BD: AC x CL

add’rto communî CD x DG cri:

erBD-f-CDXDGzACxCL-ç-CDX DG
.. . denuoaddîtocommuni q. LH,quod et? q.reéîæ CD «il:

FB x 304.013 x DG -f-q.CD:ACX CL-f-CDX DG -y-.
q. CI), (cd

- 1213 x BD-i- CD x DG 4- q:CD (panada. 19.):q. CB: ergo4c x (IL-i- on x DG ; finèAD x DG 4- q.CD.-:. qÆB.q.e.d.

u ’ .Tropqfl VI. Theor. VI.

Si reâa AB fit: feâa bifariam in C, 56 111i in
rcâum adiefla fit BD . .

I Dico reéîangulum contentant Fut) compofitz
ex AB, BD, hoc cil AD, 66 fub adieâa BD, una 
cum quadrato dimidiæ CE; æquale ers-e quadra-
tocompofitæ ex dimidia CE, 61 adi’eâa; BD , feu

quadratoCD . *
Cat-



                                                                     

V 95 Euclidis Elemeuta Geometrica

0,14

Confiruflm . -
Uper CD r par 46. pi. I con;

F G Rituatur q. CE: pariter fla.pra BD efformetur q. Bl . Ex A
ad AD ducatur perpendicularîs
AL. Producatur 1H quoufquu

-.............. 1 concurrat cume AL in L . Pari.
ter producatur BH ufque ad G.

à unau.»

c B 1’ Demaifimtio.
Um [ [cr cqnflruflionem ) BI fit quadratumjpfius BD

  f per con]. 4. bujur. )
KG tri: quad. ipfius CE: bis fiantibus

CDXDl-zEDXDB. .Dempro communî, hoc en q. RI ; cri:
CR K 3H: El x 1H : fed(per36.prt.)
CB X 8H: AC X CK: quare

EIXIH:ACX:CK. -e Addito commuai CD X DI ; erît e
ACXCK -f-C.DX.DI, hoc et! 40x012: EIXIH -F

eCD X D!
Denuo addito communî q.œ&æ CB hoc :3 q. K3 z cric

JDXDI-j- q.CB:: E1 x1H 1- CDxDH- q.CB: fed
El XÏH "f Cl) XDI -i--q.CB, hoc cit q. KGJq- C1):

idefl q,-CE.
quare etîam

Au X Dl fi- q.CB : q. Cbthc cf! CE: q.e.d.

TropojÏ VII. T1980): VIL

I-Si reflet A8 utcumque feâa fuerit in C .’

Dico quadrata tonus A8, arque unius reg-
menti C8 ,æqualia efle reâanguîo bis fub A3,
ôz C3 contento, une. cum quadrato alterius reg-
menti AC.

. En?À A



                                                                     

Lîber I I . 97
D Conjlruflia.

S Upcr AB fiarquad.AD: parîter fupra CB
confiituatur quadrarum CH ,producan.

-.. zG’ H turque ’ HG, in F, & I-

7 ’ Demonflratio .

A L. B ,. Ex demonflratîs in 4. bains .
(AC X C8 bis

q. AB, hoceRAD:(q.AC
,( q- CB

Addîto communi q. ÇB , hoc cf! CH ; en"):

qui"; -ACxCBbîs)

q’ q. CB bis ) *
Sa! par tanin»: bujw. A

AC x ca bis
q. CB bis
. A3 ABX BCb’ D

à. C8 D: q. AC 18 a q.e.do

Tropoj: VIH. Tbeor. VIH.

Si rafla eAB utcumquc [effet fit in C .’
Dico reâangulum quater fub A8 , 8x uno

fegmentorum (LB uns. cumlquadrato alterius
icgmenti AC, æquale ech quadrato ex comg
pofita AB , (Si BU defcripto .

a z Aux BCbis: me.

G - Côn-



                                                                     

98 Euclidis EÎementa Ceometrica.

Conflrufiio .

" Atæ reâæ A8 in reflua: ad.d I g data: BD :: BC. Super ADconfiituatur quad. AE. Ex punaiso ....... ............ ...... p C , 8: B notentur reÆtæ CI , BG pa.
i rallelæ AF , vel DE . Super BD fiat

z « quad.BM,producatur MH ufq; ad L
a. a: fupra F1 fiat quad. [0, pariter pré-

3 ducatur OK uf que ad 1’ .

à . Demonflratio .
Via ( per conflrufiionem] BM , 8: O! funt quadrata ne!
collor.4. buiur) quad. etiam erunt LG, CF, 5; N ç qui:

veto BD flafla cf! îpfi 8C æqualis 5 q. BD :1 q. BC, a: que A8 X

B0 :: AB x BD , : - ’
Parîter qui: AC z: FI ; quad.IO exit quad.îpfius AC .

hîs manentîbus [par 7. baya .]

. do L .
2.3 xABg b5 à : d. Be à fed 1p" canflrufitonm .-]

BC :1 BD: ergo

A8 x BC z AB x BD; arque q.BC : q.BD:quo hâte exit
ABX BDbis ),. q.AB
q. AC )’- q. BD

4 Addîtîs duobus AB x BD; erum.
l .ABX BD quater-3 q. AB

q- : quAB x BD bis:

’ ’ I Sed [ par-4. bujur .]

q. AB aq’ BD :1 q. AD: ergo etîam
58 X BD bis;
X îêquatcrg q. An. q. e.d. -

la»:



                                                                     

Liber Il. . , ,9
Tropqfi 1X. Tbeor.vIX. -

SiIreâa AC fit bifariam divifa in B,ôtnon
bifariam in F.

Dico quadrata înæqualium partium AF , F C

- fimul aCCepta efTe dupla.
quadratoru’m dimidiæ A3,

: 84 intermediæ feâionis BFg -

g Coigflruëïio.
g S Uper AF [par 46. pri. ] effume-
;B i turquad. AC . Supra LC con?
a fiîtuatur quad. EH: pariter fuma;
a BF quad. BD; 8: fupra kC quad.
La»... à... .

Demonfimtio . .

- ’ulillnunaon..mu-
uz 1

ç

ï

’ ’ P n nana.D4. badas) q. AF hoc en AC :: (q. AB
(q. BFAddito communî quad. FC , hoc efl FÈ erunt.

(AB x BF bis
(q. AE.. (q. A8
(q.rc-* (q. 31:

(q. PC
a Sed ( par lm.)

ABXBF: CBXBerrgo
(CB x BF bis

3235; à: a: à? ; fedcrer7.bujm.)j
(q. PC

campais). M’a) q.AB)
q. LC )" q. BF feu q. Bi?) qua"

V G 1 31



                                                                     

Î: oo Euclidis Elementa Geometrica

!I" COCO... IuUE.OII.I.-IOQIG

: : iË i; .................. .........

À." ÊB .5.......;......5E

: :. . S.â î î
hum... ’- ..... 1.:

Si hæc illis fubfiituantur; crunt
q.AF).- q.ABbîs).
q.FC)’"* q.BF bis)’ quam

q. AB)
q. ) dupla. q. q.e.d.

dadas!)

Trafic]: X. Tbeor. X .

Si au. AB fit blfariam (e83. in C,eique in res
auna adiefla fit BD .

Dico duo quadrata reflarum AD , à: BD
ru. unau-ou..." n 1-nuncuolonln ’

.

dupla efÏe quadrato-
rum , reâarum .AC, ôc
(Il)2

E: As il», a) RoducaturBA Vertus E,
’ 3 a. fitque AE : BD.

Demonjiratio .
2 Via Un hprAB en hm.
. 9 tian: divîfa in C,atqueEA

Ï.noul-lIuU-Int-IUAAQUOJÏlunzuÎ-ÎÊ ! :3 : CD.

Il"



                                                                     

°’"Liber’ll.”: a m

un 9. tuf...) ngquapla a: 221.4

q.EB a: q.AD)
(perruflrue. Jq. AC; q. C8; :quare

q. BC:: q. CD
. Faôaauutatîone horum æqualîum quadratorum ,

nempe q. 1:2B m q. AD : q. EC in q. CD: 8: q.CB in q. AC en!!! x

, .AD : .CDA BD duplaq à. AC à q.c.d. q

J I. . I XI. Trdly Io.
Datam reâam A8 ira feutre in C, ut reâan- -

gulum fub rota AB ,6: parte BC contentum , fi:
æquale quadrato alterius partis AC .

C oigflrufiio .

3..-......--..1,3........;I Uper data A3 [per46.pri.]deferi-
i à batur q. A I , cujus latus A G,. bifariam dividatur in’ E. NoteturEB .
[in 5 g Il: produfla EA «d’un D fiat ED :: E3 .
- "me... ” Ex AB majore quam AD abfcindatur AC

.1... : : g A sDico AB x BC:: q. AC.s à PerC notetur CH parallela AC, vel
Ë B! , 8c ex Dducatur DE parallela A8,
à qua: occurrat ipfi HG in F.

on... ..... il .Demonflratto .

QVia[ mule]. quad.) IB :3 Bd mêmgulum Cl cri: con.
tentum fub data B1, 8: parte BC. Parîter qui: [ pu

a’V’nfi. 1 AC a: A!) reflangulum AF exit quad. alternas par.
3381W:

.63 "94’.



                                                                     

la: EuclidîsElcmentaGeometrîea.

Mode eh demenflrandum geaaqgulum CI :3 . A?
Reâa A0 [tu m. 1 efl! bifariam divifa in a, un in «au:

en..." , ........t addita AD: quare [ par 6. bajm .
1 i GDXDA1-q.AE:.q.ED;hocefia, à q. E3; («11ng 47. ph.

I”. ....... Q... à à q. :1 g. :
. ,,,,, on x m 4. q. sa :: g; î:

a I Dempto commuai q. EA : cri:
GDXDA:q.AB:fed.- GD- x DA en Parallelogramum 01.18:

D. s z q. A8 ;eft A! : ergoCommunî parte abhta , nempe AH: et?! reûangulo. CI .hoc et!
dB x BC : reaangulum AF,quod ex (liais efl q.AC:quare data V
«en JE cf! in C dzvifa,quemadmodum flat dividenda.

SCHOLIUM.
H Oc problemn "amati: anamod’ari nequ’îi , quid r mi lepton.

, r w ""1 fifi d I’.Cfmio tu! prop.!4Jib.9.) damera: mon pouf?
rainer tu duo: divizli , a: pogna... ex toto , é- mu: parte du.
au: quadratun ah crin: parti: .

Tropaj. XII. Tirer. X I.
1h tËiangulo obtufangulp BOA , cum angulo

obtufo C. * ’ -Dico quadratum laterîsiBA (ubtcnfi angulo
obtufo C excedere quadrata îaterum BC, CA
comprehendent-rum angulum obtufum C, re-
âangulo bi-scontenro fub B C, C D. Bit veto
C1; parïlincæ BC produâæ utque’ad pet peu-

diculatem EU . ’-

, Dr.



                                                                     

là» MM-W-.-.- v

1...". a,Demigfirdtîo; .
QVîa’ BD en «caraque dîvîfa in C [ "a. bain J mm

q. BC 1q- C0 z BD. addîto commuai en."
BC x CD un? q. q. lm, .
q. ne 1. ’ A. CD q .PD . . ,go x c1) bis ê -- «ÎJDD l M î" 47.er

Q’ 4D J ..;..?en A sa c DEn :1 (1.642 parue: 4D;:913: ergo
q. EC
q. Cl 3:. 93131:1":ÆC x CD bîsa

q. Bd fuperabît BC X CD bisqua.

frape): XIII. Timon X11.

In quocumque triangulo BAC.
1

a Dico quadratumlaterxs B A fubtenfi angulo l A
acutoCchficere a quadratis laterum BC , C A
comprehcndentium angulum acutum C , re-
flaugulo bis contenço fub altcrutro laterùm...
comprehêdentium angulum acutum C, in qucd
cadi: perpendicularis AI) ex oppofito angu-
Io A demnfÏa, ncmpe BC a arque portione cju.
idem lateris intercepta Inter perpendicularcm
AD , à: angulum acuçum C , nempe DU. 2

Bolbe-
Aæb-s-à... :4 47 1 A



                                                                     

m4 EuclidisElçmenta Geometrica
Demonflratio.

. Via 11:6ch en uteumque dîvîl’a in D,

A .[ par 7. bu"!!- J
a q. BCL ne x en bis

, q. CD T qo BD
1? D C Addîto commuai qui!) 9 «un

q. n Un, a ne x CDbîn

qu q. 0 o rio«1.20) . q. 41) î n 4"
’q-CD).. ; «un,
.q. dD)”j1°lC Maman : q.8.l:ergo

q.BC) ...q.BA’ AD:
ac 4C)1"* bC x en bis ) au?"

q.8.lvmînusvcrît 3 BC XICD bî:.q.e.d.

Tropof. XIV. Trou. Il.

Data reâilineo A æq uale quadraturrï conflituerc.’

. ’ CoMrufiio.
R ’Pâilîreo 1h? fer

* . . 484w", in angulon60 côflituatur arqua.
un le parallellogramnmm.Emma-W711 I-C . . Producatur c D,

k 3 ,7. Marque DE :: DE .
IL,..--” f Reâa CE [ par Io.pri.]

’ l ’ ’ bifariamdîuidamrîn G.
Cam-P0 G înrervaHo CE. ve! CC noterur femîcirculus C HIE :
producatur FD ufque ad circumpherenfiam in H : notctur CH o

Didavquad.DH à: data xcflilineoA .
Un



                                                                     

liber Il. I le;
A Demonjlratîo.

Um rem CE Un renflruflioum ] fit bîfa tian) dîvîfa in G,
v 6: non bifariam in D. [par 5. bujm. 1
CD X DE-Q- q. 6D :J q. CE , feu CH z (cd [ per47.pi.]
q.GH: q. DH-t- q. DG : ergo
CDXDE i- q.GD: q.DH -]-dq.GD,,

I Dempro communi quad. GD ; cri:
CD X DE , hoc en parallelogrammum PC :: q. DE:

Sed (fer coufirufz’ionem.)
Parallelogrammum PC :e date refiilinco A : ergo
uflilincum A :: .q. DE. q. e.f.

D Elmndi SDemmIi Finit .

.11.



                                                                     

’tofi A" l
1qLIBER’IIL I

EUC LIDISELEMENTUM TERTIUM.

penaud-101x255.
241.

ÆQUALES CIRCULI dicuntur illi , que.
mm diametrî , vel reéïælinexàcentris ad

circumferenuas ducl’æ, 11m: æquaies .

lDef.II.Q
TANGERE circulons dicirur recta linea;

quando circulum mugit , ô: fi producatur, non fc-.
Câlt.

I rafla AC tangar cîrculum in C,
a: que prod uâa in Bcîrculum «au.

(«et , appellarur TANGENS, ad dîf.
feren’tiamrcflæ AIE, quæ cumcirculum
feeet, dicitur SECANS. Punâum Cd.-
citur punaum CONTACTUS, atquu
angulusa «à: C8 , & periferia con.
prenenfus vocatul ANGULUS C0

TACTUS. I
955. .--..-.. a H...--V..A----.-,,



                                                                     

Liber 1H. , A. to1
De]: ""1 Il. v

TANGENTES circuli dicuntur illi , qui r: in.
vîcem tangunt , non autcm fecant .

Ales fun: Circuli (113,6!!! , qui f: rang-un: in punélo I ,
quad dîcitur CONIACTU s cireulorum . »

La ’.

tuf. 1V.
SECANTES circuIî dîcun-s’

turilli, qui fe mutuo recant.
Ales a... eirculî ABD, son,
qui 1e mutuo Rem: in pun-

ais B, & Do -
au; y.

R632: Lima: in circule duâæ dîcuntur
ÆQUALITER a centre diane, cum perpendi-
culares a centro ad illas reflets duâæ, [ont æquales .
LONGIUS autem a centra dil’tarc dicitur illa rc-.-
fla, in quam ma)or perpendicularis cadit .

SI in circuïo A BCD , cnîus cenrrum E,du..
au. firerînt du: Itflæ A8 ,CD, arque

perpendiculares ET , EG in filas a cenrro F.
endentes, fintæquales; refit AB’, CD dî-
cuntur æqualiter dîflare a centre E z narratif-À.

au: perpendiculaires funt menfura diflamia.
rum a centre circuli .

Ex adverfo fi perpendicularîs ET major fit quam E6 3 refit...
. BA magîs a centra E dinars: dicitux quam reflex CD. Î

v- . D: o



                                                                     

ko: Euclidîs Elementa-Ceometrica

Paf. V1.

SEGMENTUM circuli dicitur illa figura, qua:
a rcéh linea ,r 6c circuli circumfcrenua compte.

henditur . n I II l Via figura ABC eomprehenditur are-’ 61a AC , arque a circumferentia.
ABC,SEGMENTUM circuli vocatur; te.

de flaque AC CORDA , five bUBTENSA

4» V nominatur. ., v me V11.
A SEGMENTI anguius dieitur, quiacorda, 6C

circuli circumferentia c’omprehenditur.

. NGULUS enim mîxtîlînens comprehenf us a reâa , fine,
. corda AC &circuruferenria ABC a llatur an ainsSEGMENTI. ’ ’ m g

De]. VIH.

In SEGMENTO autem vocatur anguius; qui a A
refris lineis a punâo in pcriferia iîgnato ad cordæ
extremrrares duâis comprehenditur .

. I in cireurnferentia fegmenti DEF,
acceptum fuerir punflum E , a quo

ad terminas cordæ, flué reflæDF dura:

comprehenfus angulus reâilineus DE? ,
dicirut anguius IN SEGMENTO .

nef.

(in: refis: ED, E5 z. ex ais mais lineis I



                                                                     

Liber I Il; le,
19:]: I X .

Anguiusîa duabus rcâis liners ab uno Circumfc.
rentiæ punâo in circula duâis comprehenfus
INSISTERE dicitur illi penferræ part1,quam afÏu-
munt reâæ linea: angulum comprehendenres .

A S I in circumferenria circuli DAB accîpiatur
punéium A , a quo duëiæ tînt renfla: AD ,

A13 com prehendcntes angulum DA B , & air u-
mentes circumferemîam DCE: angulus DAB
dicirur infiflere eircumferentiæ D C B’ ranz.

D v quam bali ipfius anguliDJB.
ÏDcf. X.

SECTOR circuli vocatur figura tcrminata a;
. duabus mais lineis in circuli centro an uium eiTor.
man tibus, ôz a periferia ab illislineis afiumpta .

Mis et! figura BAC terminara «a mais
, AH , AC , & ab arcu BEC. Sefior

ctiam dicitur figura BDCA ab iifdem mais
118 , 11C, &a periferia BDC terminara,

q cum hoc foium difcrimine , qucd illedicitur
minor feâor , hic veto major.

me XI.
SIMILIA circulorum SEGMENTA vocau-

I turl 1113 , in quibus anguli

l 3 funt æquales,
I circuiorum fegmenta ABC

Œ S DEF anguios ca pian: saqua:A. ben-ac les R,E; tafia fegmenta SIMI.
Di”i-.,.....r’ 1 LIA appellantur .

A D P704



                                                                     

-- ne Euclidîs Elementaûcometrica

mW I. mu. 1.-
Dati circuli ADBE cent-min invenire.

Confiruflié, (5’ flamanflratio.

I N date. circula utcumquc du’catur reflet dB qua: (1m- 16;
pH. )b1farfam dîvîdatur in C. .4 punâo C (par l 1o 1".) cri.

gré" perpendicularis CD a circuli pexifcria terminata. in D,

i Dîc o in rafla DE elfe du? cucu" centrum . 
Si hoc centra m extra rcâam DE cm:

pardi , ponatur in G , notenturque mêla:
(Il, OC, GB .

Hoc rappofito, qui: in trîanguIîs
6C1, GCB ( par "conjfrufljonem ) Pater:
CC, Cd funt fingula fingulis æqualia la.
tarifias GO, CE, atque bafis G1! ( par hm.)
æqualis bali 6B z erîtl( par 8.pri.)ang.GC1I
r: ang.GCB:. quare( par dcf. 10.pri.)dÎÀ

87 2119M? erunt reôî . Cum autan ( par conflrufiionem )& angu.
- [[3460 fît métas ; raquït’ur (par axis. l.) ang. ACB: ang.

1C0 ; partem totî: qucd repugnat: ergo punâum G nequit
cm: darî circulï centrum. Idem dequocumquc alio panâo ex.
"a refiam DE accepte dicî potcft g quare in méta DE erit cen-

trnm qnæfimm . .Hocdcmon’lrato , fi rafla DE bifarîam fuerît dîvîra in T,
hoc DunQu’n cri: Centrum qnæfirum, quia.(per de]; circuli.)
omncs méta a. centra ad pcriferiam duflæ, (un: æquales . q. e.f.

- QC orollah’um .

g! et duabus rem: lîncîs in circula fignatîs vna alteram me:
L, bifariam , 6; ad angulos mélos 5 in kantien: cucul!
scutum: .

Pro-



                                                                     

,15 ’ liber Il!) tu
Tropof. Il. Tbeor. 1.

SI in pcriferia circuli ARE duo quçlibet puni

fla A, ô( B fucrintacccpta, . ,
Dico, reâam A B tafia punââ coniungen-

tem , in tu citculum caderc .

C onflrufiîo .

I D Atî circuli ABD (par 1. bujur.)
inveniatur centrum C . In refis!

AB accîpîatur quodvîs punéïum D ,

,ducanturque mflæ CA, CB , CDT o ,

. A Damoigflratîo . A, 3 Eflæ CA,CB(per manda)
T I funt æqualcs : ergo ( par mm.)ang. C A B à: ang. C B A : (ce! .ang.

CDB [ [2er 16. pi. l major mg. CAB :
quam (par nia. t.) idem ang. CDB maior ang. C B A z quare
[ pet- 19. pri. 4 latus C8 mains latere CD: quia veto hæc duo
latera dîfced’unr a centre C , maiufque latus CB habet fuumter.
minum B in circulî circumferentia ; punâum D , qucd dl ter.
minus mînoris latcris CD , cri: intra circumfcrentîam: hæc de.
monûratîo quibufcumquc punais intermediîs reaæ A]! applîu.
Cari potefl : and: reâa coniungcns punfla A , B , intra circnlum y

cadi: .q.c.d. ’*Tropqfi IÎI. Tbeor Il.

In circula ACBD , fi reâa AB tranficns pet
I centrum T, bifariam face: reéhm CD non pet
I centrum tranfcuntem in E .

Dico primo.AB fècarc ad angulos reâos CD.
.Dicofccundo. Si AB fccat ad angulos naos

- CI)



                                                                     

m Eu clidïsElcmcntaGcomctrica.’

CD , reçue adam bifariam in E.

Conflruâ’io.

Ex centrorducamurduæreaæ TC,TD. J
Demanfi’ratîo prime partît. ,

T Rîanguîa CET , DET, [ par byp. ] habent la.
tara CE , ET fingula fingulîs æqualîa lattai.

bus DE,ET,balîf°quc CT [par defæirculiJ efi æqua-
fis bat? DT: quarc r par 8. pri. j ang. CET ::: ang. DET : and:
(liai ang. æquales [par de]; 10.1:m1erunt mai . q: c. 1. d.

Demonfimtîa ficundæ partir.

( Br lef. final? . ) TC L: TD t quarc( par s. pri- ) angJÎCE
: TUE: ergo in triangulis TEC, TED arum anguli TEC, ’

TCE finguli fingnlis æquales angulis TE D , TDE , Ian-If-
qu; TC : latcri ID: igîtur (par 26. pi.) CE: ED :q.c. .
z. .

C arollarîum .

X hac propofitîone collîgî poteü , .quod fi in trîangulo îfo.

, fccle ab angulo bafî opofito ad ipf’am bafim perpendicula.
Iarîsduâa fucrit , hæc bafim bifariam fecabît 5 8: fi bifariam (à.
a: cri: perpendicularîs .

TropajÎ 1V. Tbeor. IIIi.

Si in circule BDCE d me reâœ BC, DE nom.
pet centrum tranfeuntcs (e mutuo (eccnt in A .

Dico bas raflas ambas non (c mutuo bifariam
(acare .

 :



                                                                     

D-j’?’";.r-V ”*?TI ., Dn-y..,.!h.fi»D . .’* ’ [mer m: o ’ * ni
’Cènfiruëîio , D

T * m embu noce. ne.» 1. bujmj in".
- , miam: gemma: T, a quo ad A1380 du.
5.,CâNTTÂ’oH :TV.T.. fi . V .

T. www:
D 171ch et! bifarîam feflaîn A f pet g. bnjw.) in .TAC geisha

t crit. Pariter fi DE à îpfa et! in d’un çeqca es partes dj.
vifs: in. A ( pet enmdem 3’.) ahg.TAE erir’xjeâus: quam Un "Je,
.12. ;an . TAC :2 39g. TAIE ; qucd fieri nequît, cum Tempe: t6.
tuîn fit na parte minus z ergo refila: BC. DE mû: mutuo bifaJ .

timfeœntinA.q.e.d.,.. [A T . .
Ï - ?topd.’ V. Thon 1V ; .- . .1

Sî-duo circuli ADE, ABC fe mutuo fe-

Dxco cos hon habet: idem. Centrum .

U. Coqflmflt’ef V .1 4

Nina circqlî, trempe ADE [ par. bajur.)
invenîamrcentmm T .

ln circumferentia ADE accipîamr punaum E ,
qucd (î: 5mm circulum ABC; notentur ï centra
Talla-mû: TA , TEC . ’

-

o I D 7 Demonflram .’
Um puna.» T E par. toujlrùflionenc] fit cumin: circuit

n .ADE ( par clef. circuli .) efit TA :7 TE .
l’amer , â idem punam foret centrum alterîus simili ABC

I pu and": defl] effet TA :TC : quare 1’ par 4x50. l. ] TE :-
TC a qllod elfe neqnit , quia pars fcmPer en mippr (ne) toto: er-
go Punflum T «qui: elfe censura commune cixtulis f: f: recau-
titans. me. d.

’ T H Pro-



                                                                     

U; u Euclidîs MêhtAQeometrîc:

. Trafic]: VI . Thror. V.
Si duo cixjculi ABC, ADE interiusun:

«gamin ’As x

Dico cos non habere idem natrum. .

l Conflfæio ,
. Clrcuîi me , vé! ne (par i.’bujm.) me.

niant centran , a que ad- contaélum A
notetur (e83; TA: parîter ex T notera: teck TE

. . que: luta gigue circumfçrentîam recet in E , a; c.

D . Demwzfiratia .T

Via f "notifiât, 3 puhaùm T eû’cen’trum circulî Ans ,-

erît TA : TE. Fuite: fi punaum T efl centmm circuit
ABC ;erîtTA :: TCl: quare (par.4xio..1.) TE r: TC , qucd
npugnat,cum TE fit pars, 8: TC totum ç let-go. T neâuît elfe
Centraux commuçc circulis [de incas ltangencibus a Vq. e. .

Trop]: Vil. Tbeor.. .I”. il .1

S? in’cîrculo BCDT, cujus centrum G accîg
pîatur puné’tum A , qucd nantît ému-nm, 8c

ab i110 punch ad circumfer’ebtiam duca’ntur
" quæcurrique refis: linea: 3’35 AC, AI); AE;

.AT.&c. Ï ’Dico primo. Harum lineàrum maximum.
che AB trvanfeuntem par-.centhum.G-; ’ - -- 4-

Dico (ecundo . AE refiduum diametnfBA,

’p che minimam . Da»
’4

u a l a a l - . . 5 e . IA - DiCOÏtCIftÎO. Ex lalns qunbufcumque peau AC;

(cl-I 5’. z T -0Â 4.!c H: - a!

A;

f ---------------.-

mu... a»- Aï r»



                                                                     

- **’x.-;sa: 1’171." : a,

A0, rcElam AC; qïiæ efi vîcinîôr maxime A8 ,-
ï cm: majorcm’ AD,quæ ab cadé AB cit remotior.

7 . . v Dico-quarto. Duas tamtam ex A ad divetfà;
. partes duel poire refilas AD,AT.,intcr (a squales.

agrume? " ’ ï

» 1 x. centre C ad eireumferentîan ducau-

lundis. C, GDO
,Demnfimrio prime partît. "

V D N trîanguîo ÂGC ( par 10. pri.’ )* lattera A6 ’
Î T ’ I 0C fimul fumpta faut. mien latere A6:

fqunr axio.z.)AG,GC fimul fumpta adæquant
, T A8: ergo AB muer quamAC . q.e. Il. d.

Démonfimtio flambe parti: .

N triangulo GAD ( par zo. pn’ . ) lacer: GA , AD maiora la.
tereGD: fedc( cr lef. circuli.)GD: CE: cr o GA , A!)

majora quam CE; ab! ta cômunî quantitate GA par mica.)
refiduum-AD mains refi no AE . q. c. 2. d. T ’

Demonflmtîo tarti: partis.

Un flîangula AGC, AGD habens: latera AC, CC finguh.
fingulis æqualîa laterîbus AC , GD angulus veto AGC

Ç "r caria. 9. J major cf! ang. AGD : quareQer 344011 ) bali: AC
major bar: Al) . q. e. 3. d.

9emotgfirario quart: parti: .

Erdemonflrata in renia parteex purifia A in fcmîeîrculo
BCDE nulla 11:8: duci potcfl æqualîs î fi GD ( idem valet

in femîcîrculo BYE , in quo alia ma: îpfi A æqualîs duci ne-
quît ) quamobrem fi AI) magnans AT mana-alia îpfi Aï une.
la exit. q. c. 441.

Hz Pn-



                                                                     

E15 Eucîidïsâlmmfifieoâîetxîce

. en, airopqrgvztt. me... m:

’ Si’extracirculum EDBH? acceptum filerie
* l "punâum-A,’ a quo in and! dati circulai petite.
’ï triim’cadànt qüt’cùmqùe taf-h; linea A8 ,i AC. ,

AD, AL, in conneau veço codant AI, AF,
AE , AH . " 5 .-

’ T ,1. Dico reâarom inçra circulai-nia «vain;
periferiam cadetïfium maximum cire A3 par
centiamfi traofeuntem. l
, 2.L.;Diço,1fe&am AC maxima: AB vicioie-
rem , maman: cire quam A D à maxime 4’43

remotiorern”. i . ’ ’ ,3. Dico rcâàrum curai circülum in couve-S
xam periferiam cadentium minimam efTe .41;
qua: produâa pet centrum G’trgofit . I , , .

Ç, 4; ADico reâam- AF-miniime AI viciniozexi;
’ ’ ; "ciré minorem quam 44E a, remotiorê;

5. Dico ex punâo A, finie if) cavain ihtra cit-à
culum, five in conveXam extra circulum , duas
tamumireâas ægu ales i ad :divcnfas .partcs moxi-
mx;vclgoinimæduçigofïe. - à g,

C owmfiio .

Centre G ducaintur nase 6C, CD, G! ,

, . , :fiemwjlrza’tio’ifiîmæ pénis: w.

. triangulq AGC ( 120.20. .pri. ), lattera...
AG , CC fun; majora latere AC 3 Te? i P11”:

, i ’ k8"!

. ll’.

K.N

c .-.-...-.-.--



                                                                     

*- M’xf-

-- .-....--.... - ..

w

Liber m."- . ’ " . W Il]
25:50.2.) AG,GC qua: Ac, a), m..gn:q,zoa
.œquade. q.e. 1.4. l . v

Demonflrqtîo ficumlæ partit.

N niaoulis AGC, AGD hure A G , G C fingul: inguîîs
-. . zqualiz fun: clateribus A6, Gauguin: veto AGC maie!
9:13. AGD : quare( per 24. pri.] bafis AC,maxînæ vîcînîor,ma-

un bai-(c ADnemotîorc . q. c. a. d. r i
Demoqflmtîb tarti: partir.

  Ntrîangulo AIS 1 "r 20. pi. ] lacer: AP , FG mon; latere
AC; ablatis :qualibns 615-01 [tu 11:50.3.) cri: refiduum A!

niions refiduo Al? . q. e g. d. , . 4
3

Demoîgfiratio quarta partir.

Q Vîà Sutra triangulum ABC abextremîtatîbus latcrîs A6 ad

punaumF dut-Y: fun: duæ na: AF , GF : (pu- Il. pi.)
AF, FG cum: minores mais AE , EG: ablatis æqualibus GF ,
CE; exit AF minot AE . q. e. 4. d. ’

Panonflmtio quinte partir.

Un; demonflratz in recunda parte, omnes mél: a punGo A
. inca , ne! extra circumm ad partem femicîrculi IDB [idem .
intelligendum de femîcirculo 1H8) cmnes refila: AC,AD,AF &c.
’funtînæquales: quarefi ipfi ACexaiîa parte lit æqualis AL,
tu: fola dari poterit æqualîs AC , cum reliquæ cames maintes
"tînt, vel minores ; quam AL : tiare AC ad aliam partent (clan
 imbue potexîtæqualem AI. , A17; AH. q. ms. d. .ï a. . .-

lrmpgfi 1X. Titan VIH.

Si a punfio A intra circulant: BCDE accepto-
in circumfcrentiam codant pluies, quam du:

- ,. H te.”



                                                                     

fifi... q

fi! Euclidis Elëirienfà Geometrica

* ireflæiine’i’ÏC: 21E, àècjuales :’ l     .
Dico purifiant dom: centrum ’ci’rculi CDB ;

- u- T

.7   V Demonflmtîa .

- ’ ’ I punanm A non et! ce’ntrum darî cireurs

lîCDE ,3 punch A extra centrum ac-
cepta dam potentat. tres reflæ AC, .AD , AIE
æquales: qucd cum fit contrarîum demon.

. . flat]: fine-4. parte prop. 7. bains, exit A cen-
trum cucul: 1; CDE’. q. e. d. e

’edilTildTraquÏ XîTbeqr. A. I- n

Circuli Æ, (min duotousitantumpunéïis

7?
fc mutuo 1mn: . .

e ’ ICoqurufiio .
Upipofito qucd cireuiî AB CD Te inteiife.
. Ï” . cent in tribus punais, E, F, G (par x. ou.

i Jar ) invente centre circulî 48 , qucd fi: H,
nommer refit HE , RE , HG .*

: I ù Demoigfiratiq.
Q Via punaun fer ronflruflionem) en cenrrum circnlî
. h le (pu def. and; . J refit HE,IHF, HG æquales erunt :

scurri’àutcmciflæ tres reâæ æquales cadem in circumfercntjem
alterius circnli CD (on? 9.buiu:) punaum A me: centrum.
commune circulîs fe mutuo recantîbus dB , CD; qucd cum fit
contra 5. huius; fequîtur circulum non poire alium circumn-
(«ne in pluribdspunflis quam duobus. q.e.d.

,’Ï**eæææææææ* r;
1.   .V .v .1. 4V! .à l.l.;.,. v: ,1 A ’

w . .. noyer.
..b i, .



                                                                     

449-- »

Q...

Liber Inc: i H2r

V « : g TropojîXI,..Tbeor. X.-   , ;
F Si deo Circuii JCB,.ÆDE r: in tus contingant in

Dico reâam pet talium circulornm centra.
F, ô( G duâam traniite peiconta’flùm d .

l .n ’-Cànfiru8io° ’, (5’ ADemanflirhrr-a .

i I re&a centra G, à quëia’, argue
produéta vetfus F non cadit in conta-

flum l,fi fieri poteli,cadat extra ,- recet-
que-3mm: cireumferentias in D,& C.Hoc
fuppofito quia pundum F non cit centrum
circuli 1C B on 2. peut»: 7.11413: .)

. etît PC minot quam F11; (cd (pet fief. circuli. ) TFD z: F1:
ont: FC minot quam FD, roture (cilice: fua parte minus; qucd
f par exit). 9.) eû impoflîbile z ergo CF produâa. vcrf us F acquit

- cadere extra punêtum A , de ideo tranfibit pet panama con-
taâus J. q. e. d. .

a ï Trapoj: KIL. nm. XI.

i fSi duo circuli ECG , DCF fe cxterius tan;

gantinC, , .4 [I . ADico reflam hoflrum circulorum cen tta A I, 6C
B coninngentem tra-nfire pet contaâum C. -

, animait, Cf unanime...
S I recta AB non tranfit per coumarine

C , fecabit utramque circumfetentiam
in punais D ,8: E . A centris circulorum
A , 8: B ad contaflum C notentur refit

4 AC , BC. *
Bis flantibus,quia puné’tü A (par bip.) efl centrü circuli FCD.

cri: AC : AD; pariterquc in circulolgEGçrit BC z BE:quare

. t . 4 teta



                                                                     

Ho Euclidis Elementa Gednîettici

ton A3 ("finish redas AC, &BC: ergo in triangule AC!
lattis  AB mains crit latetibut AC, BC , ( contre (camouflant in.
ac. p1. ) a and e A8 tranfibit pet configura C. q. e. d. t

Troptyî X [H . Tire». X11.

. i L5 Î .Cîl’CUIUS A3 tangat circulum CD .

DICO cum non. tangete in pluribus punais;
quamiuno , (intimas, fiuè extra tangat.

Ceiyfmflio , Demoqflratîo.

a

Fig. T.
Icîrcuii A3, CD , ( Fig. t.) intus [a
tanguent in duobus punais E,& F,

quia ( par 6.buju:.) circnli fe intus tan.
gentes non habenr idem centram , titi!

F centrum circuli AB, 8: G centrant cit.
culi CD: hoc pofito reaa HG coniun.

gens circuiorum centra (pet r r.bùju:)fi produ1catur,rranfibit pet
punda contaêiusE, &F : critque EF reaalinea . Cam me
put-tanin G Fupponatur centrum circuli CD, 8c H cëtrum circu.
li A8 ; crit CE z: CF, &HE :: HF: quare re6ia El? erit bifac
’rîam di vira in punais 0,61 H; diamanterions.) en impof- .
filme: unde circulus CI) nequitintustangere circulum A3 in
pluribus punais quam une. q. e. d. i ;

p; . Il Si porte-a dîéii circuli JE, CD (Fig. 1.]
z ’ (e extra tangent in rota circumferentia E1?

(parthbniut. JIineæ centra H, 8: G co-
niungcntes, arque pet contaéius E, 8: F
tranfeuntcs erunt lineæ teflæ fpatium clan.
dentes ; qucd cum fit impoflibilc « par (une.
14. i verum erit dicere circulant AB ont»
rîus non tangere circulum CD in pluribus

punais, quam uno. q.e.d.

sco. i

a..-

wwuov-f. apuqh. p "ri-t’a

n l.5-



                                                                     

. v.vv---w« Ave-Î.-

. qu-"’r*’ r: *

4 -., Je. ..if I

tu... tu. i m
SCHOLIUM.

X pretelenribu: propqfi’tionibu: finit ronfler quemmmque-J
circulera»: tamtam (Ut in zancle , flué il!!!" , flué extra

frangent. I , v . k
Trop]: X 1V: - Tbeor. XIII .

Si in circclo ABCD æquales recta: linea: A13.

DCconflitutæ fint. - . l -’ . 11.- Dico illas æqualitet dînerez. centre E .

Si æqualiter a centro E difient , -
a. DICO eiÏe æqnales .

Canjlrufiie . v

CentroE ad reéias AB,DC i par n. ri.)
perpendiculaires ducantur ET , "

- lpariter ab codeur centre E notentur rcflæ E8,
EC .

i

Deùonfifàtio prime parti: .

Q Via refit: ET, EG [ par torfirufliomm -] veniunt a center E,
[ont ucipfis AB, CD perpendiculares i par 2. bujur.)

cardan bi ariam diuident in T , 6: in G: cum autem Iperjuppo.
fun", j AB fit :: DC , de erit med ietas TB z medietati CC.

la triangulis reflangulis ETB , EGC ( pet 47.pri.)

. -. . e .- .filmai - q.EB,& âge if chC.
( par eflentium cmuli . )

. q.EB :: q.EC: quatc
- :1 Ablatîs œqualîb.quadratis
remanebit q. ET :1 q. EG ,
ideoquc teck ET z rcâæ E6: igitur.

(par



                                                                     

tu EuclidisElcmcntaGcometrica
, (fer lof. 4. buju:.] .

«a: AB , DC a centre E æqualitcr diftabunt . q. c. d.

Demonflratio ficundæ parti: .

Jîfdcm mancntîbus , fi dîflanti’a ET: fit

diflantiæ EG .,
q. ET: q. EG ’ ’  

. Ablatis hisxæqualîbus quadratîs

(PIB) .Gc)tcmancbît q. T8: q.GC l ..
unde, 6: rafla TB :: rafla: CC: fcd , 4 ’
’eaæ TE: ce film mediçtatcs rcétaruni A3 , DC; crac

,,..  v ’Tropofl X V. Tbeor.’ X Î ’ 1’.

In circulo AEB, cujus centrum C fi ducau-
tur rafla: linea; . ’ I V . a V
. ’ I. Dico maximam fila-mm, Je ,dîamctrum

A B . . ; ,  2. Dico aliarumillam , qua: cfl proprior cen-
A tro C, cm: remarier: majorera .

Conflfufiio .

Et centrum C ducatur dîame.
ter A C B : pariter fignentut

refis: F D , ET illarvicînior, 6a hac te.
motior a centra C: ulterius notcnmr 1..
centre C du: rcâæ CH , CI perpendi-
culares mais F D , ET , quartant perpen.
dîculariam CI major crit CH , qui: te.
êta ET fupponîtur magis a centxo C d’1-

Rare quam FD . Ex CI Un 3.pri. un.
ferma: CL q CH ; par I. ducatur GIN

’ paral-

M.



                                                                     

Libcr’ :1117... T T a;
parallelà ET; addanturque nase CF, CG. CE, CT , CN , CD .

Demonfiratîo T prîmæ partir.

N trîangulo FCD Un 20. p11] lattera PC , CT) majora (un:
latere F1) :cum autem PC, 8: CDC par def. and: .) adæ.

quem AB; cri! AB major quam FD fi Eodemr modo de.
monùrabiturAB major quacumquealia linea extra centrum C . ,
in circnlo dufla: quam: diametcr AB exit maximaomnium linea.
mm, qu: in circula ducuntur . q. c. I. d.

Demonfliatio faraude partir.

via (par canfimflionem) perpendicularîs CH r: perpendî’g
A - culari CL; (par 14; Imiter. (cm FDT: GN . Parircr qui:

triangula GCN , ECT f yerdef. amdi .1 habcnt latum CC, CNT
ingula fingulis aqualia lateribus EC , CT ;aqgulum vert) GCN

T majorcm angulo ECT:(per 24;pr.)erit GNmajor quam ETzquîa.
veto (pet cohflrafiio’um) perpendicularis CH : CL ( par x4. r
bujui) et! G N z: F D : ergo E D propior centro C remarier: ET

majorerit.q.e.2.d. . . r : - h
Tropcf XVI. ’Tbeor. XV.

Siab cxrrcmitate diamctrî AB cidcm diamcq
tro perpendicularisducatur AD.

I. Dico AD totam’..

A ,5 D carder: extra circulum
AFB.

v2. Dico intra rcâam
AD,& circumfcrentiam r
AF aliam rcâam lincam
non caderc -.

3, Dico angulum fe-
m5-



                                                                     

fr 34 Euclidîr Elcmcnta Gcometrica.

A g a " micirculi BAF majorera.
’ offs quocumque angulo

acuto rçé’tilinco: conta.

fins vcro angulum DAF
quocumquc an ulo un.
to rcflilinco c c minci

rem. * "B

C aiylrufiio , (9’ Demoqllmtioprimz parti: .

N «a: AD accepta quais punâoE notetur mêla CE , mît?
qu: cfi’ormatum rriangulum CAB , in quo , cum. (fer bu.)

angulus CAB tir mans, angulus CEA ( par 17.1"]. ) exit acarus:
quarc ( par 18. pré. ) latus CE mains latere CA ; fcd CA ternie.
nain habet in circumfcrcntia circulî; ergo terminus reflz CE
exit extra circulum: hoc idem demonflrari pourrir de quovîc
alio punâo linea: AD z undc cri: vernal diccrc , rcflam AD to-

tam en: cxtra circulum . q. e. r.d. . - » r
Demonflratio ficunde partis. -

SI întra reflam AD, 8: circuli perîphcrîam AF alia «a: (moi
potefl,quæ pervcniatad punëtü A abfquc c0 qucd circulnn

fecct,fit hæc rcâa AF , quæ cum diamètre AB commuer angu-
Ium acutum CAP. Ex punflo Cad.AF perpendicularis ducatur
CG , qua: [1m- corol.l7.pri. ] cadet ad partes anguli acuri GAG:
quo flante triangulum CGA habebît angulum CGA reflum , on.
gulum vero GAG acutum: quart: [par x8. pri. J latus CR mayas
latere CG: Ted CA habet fuum tcrmînum A in circumfcrcntia
AF z ergo CG habobît fuum terminum G intra circumfcrcntîam

’ A5 B: idcoquc rafla A5 non cadet inter cîrçumfercnriam AF,&
reaam AD quarc înrra rcfiamAD , & cïrcumfcrençiam AF B ad
panant: A alia méta non pouf: duel, qu: circulum’ non [un .

(1.6. a. a T T ’ Un

x,



                                                                     

. . r :- Lunes. m. v «r a:

ficmonfïratfo tarti: partît . .,

Um pet demonnrata in recunda parte întrz «am A3 , a:
trôlant AD omncs, guindant refis: , circulum fe.

Cent, ana .cx bis nais It AF : hoc ppfito angulus ferai-
cîrculi comprehenfus adiamctrorAB ;&Ï:r’cirqumfcrçntîzi 11TH
en: tomm’, ’einfqnc pars cric angulus refliüneus 0.41? z. quam.-
Flagrant femîciréuli major cri: quocumq’uè anguld auto-rem-

mec. * - - t : . ’Pariter cum angulus contaaus- co-prehenfus à rafla- 1D ,
8: circumferent’rad F , fit pars angulî rcâilîneî D117: fe- .
quitur, angülum conraaus rompe: uniflore minorez): quocum»
que angulo acuronflilineo.q. c.3.d. r - J»- * -

Corollarium primant.

c
I Xprîma parte lutins rbcorematîscouigitnr , reflux: linea

in folo punéto circulum rangera. ’ t -
ComIÏqrizfm ficundum.’ .

Ariter fit manifeflurâ , reaam liman :xtremîtarî dinar.
tri cuiufuis circuli perpendicularcm , cire circuli tangon-

rem, 8: angulum a rangent: AD, 6: cîrculi perlferîa comprenant.
[un] cm: angulum CONTACTUS , de quo plural fcripferunt
Chriflophorns, Clavius, Peletarîus, Tacquet, amigne in hoc l’a-I
ce, qiamvîs hac jad gebmetrica elemeatâ vix; fçdncî  èoflînt ,
mm Geometrîa ntjtur (on: angulis efformatisva. lincis mais, vcl
(chevrotant tarèubus; cum ifti ab’ illis mcnfurcnrur , 15è ex fphæ-

-l f.
  riels elemcntisfit manifcfl’um ; ucdfanè non verificaturde an.

guüs conràâus, vel de illîsangu îs , qui inxta methodum fyn-
thcticam a carvis lineîs in cadem plane cxifiêtibus éfibmiaritur.

il); . TIGE: Il: lA purifiai) enrgcïîrc’ulum data tramps
-’ imam ducere,.quæ datum circulum CE8

ï .39!



                                                                     

E

r23 Euclidis Menteur: Geometrice

tangat: E I ’ l Ï C t
. . . Conflruflio .

’ Emma: dm circuli Un r. bujur.) inters .
A, un: fit B. A punflobad D notent re.
&aBD , quæ circulant datant CEP feeabît in E;

; Centra B intervalle BD defcrîbatur circuluf
j A DT, 6: ex E( cr rr. pri.) perpendicularîs fi.

netur E T . ucatur 8T, que: feeet cucu.
A , ,, umCEF in C : notentur DC.

Dico DC ranger: datura circulum CEP .

Demanfîmtio .
I

I N’ttîangnlîs BCD ,BET lattera ES , 3T Un lef. tirtnli.)
(un: fingula fingulis æqualia laterîbus C B , B D , 8:

angulus B communis utrique rriangulo, quatre [ par 4. pn’. ] ang.
BET z: ang. BCD ; fed ang. BET [ per cujlrufliaum] et! reflua:
quatre 8c mg. BCD refilas erit : ergo [ fer tenir 1.16. bnjut )DC
exit tangent circuli CEP. q. e. f. T ’ ’

 - fifi XVIIL ne". XVI.

Si réas-A3 tan et circulum BDT in B.-
, Dicoreâam B pet contaâum B, ô: cm.

tram C duflam,tangenti ABelTe perpendicu-
”.. .14Fê.t9.e... ’ ’ - ’ ’

C qtgfhuflio, (5’ Dmonflmtio .-

1 non concedatlerB tangentî A8 cm: per-
» pendîcularem’, ex centra C [ per 32.11". )

ducatur CEA perpendicularis tangentî A! .
Hi: manentibus (par confinaient»: . J angu.

les CAB exit refilas , 6: engaina CBA (".770
[Un



                                                                     

I , . . Liberflnf i ç ’t in
pi. )acunu: quare f par 1 8. pi. J latin C? mains latere ÇA, at
CB ( par de]. circuli. ) z CE z ergo CE malus ÇA ; qucd cum fi:

j contra [43600. ] ; ÇA non erit îpfi A3 perpendicularis: idem
f abfurdum demonflrabitnr de quacumque alia linea ex C ad A]!
r pua. , folaCB excepta 5 prude CB cri: tangenti A8 j’expendi-

i cabris . q. e. d. l A ITropgfi . Thon ’XVII. I

I Si reflet AB circulum BDT tangat in B, à!
a puné’to’ contaflus excitata fit BT perpendi-

cularis tan enti AB . .Dico in ÉTÉ me centrum Circuli BDT.

C affame , (9’ Demoqfiratio .

I propofitî eirculi BDT centmm non
- concedatur in refla 8T , erît extra
D - con Rituel-Adam ,ufin G:a punGoG adE

ducatnr refla GB , «au 1h r 8. bujr.) crie
rangenti AB perpendicularis: quare ang.
GBA erit reflus; fariner bJp.) cf! etiamlv
refilas ang. TBA: ergo (pu nia. 12.) ang.
GBA : ang. TBA; pars æqualîs toto, qucd
fieri ne air: unde in 8T cric centrum cir-
Cun oqe Code . - I. Ï un]. xx. ’ ne... 1mn. * ï " l

’ Si in circuloDABgcujus centrum C fuper
cadem bafi AB ad centrum conf-Brutus fit an-ï
guipé ACB, ô: ad .periferiam ADB.

a . [Dico-angulum adlcentrum ACB duplumj
die anguliad periferiamADB. Î: * a. .

.g [la-r:TK



                                                                     

î à! Euclidis Elemcn’ta Geometrica

In flac chemisée ne: contingent polît: nt ..
fi 1.; Q’wd iatefa AD , DE comprehendentîa angulunad
cîrcumferentîam mm fe inciudant latere: efformanria angnium

adçennum, utinfig.x. 1 . A, l Q’ a; (léod Imam latins Iangniî ad perîferiam’jut ADtranÂ
(en pet circuli cenrrum C , coincîdatque cum latere AC , qucd
pertiner ad angqlum ad oentmm , mânfig. z. L 4

3. mm! arum ex latet’rbus conflîtuentibus angulum D ad
circumferentiam (ecce nanar ex lateribns pertinentilbushàd an-
guluna ad centrale ’, ut in fig. 3.

’ ConflruflFo. .A .

P Expanfia-D, 8: C recta ducaux:- DCE;

I flemehflrqtiq prime parti: .
. » Ï. . A r . Rianguiuui A01) Fig. r. [page].

’ 1 I airain; habetlatus CA :.-. CD: quam
. I?" smalaàg. CDA z ang.CAD; red angu-
. lus entamas ACEfper 3;.pn.) e11 æqnalis ang.

823 ergo angulusiAICEïiuplus ang. CD’A.

. ï Eadem prorfus ration: in trîangulo BCD demon.
-. habitat ang. BCE du plus ang. CDB : quo fluate

angulusad centrnm ACB (1er prima.) duplus
cri: angniî ad periferlam ADB . q. a. r. d. h

à.» NI .1 a i, a ï a, -- Degnwgfifiragipficundæ pâtir.

figez. ’4 i . N triangule BCD (Fig. z.)lateraCB, C1)
I (par leficinculi") fiant æqualia; made [ fer

I s. prt.)Tang.’C’BD a: ang. CDB, fed ang. ad
centrumAC- Br; per 31. pi. ) cqnalis’ anguhs

r 1 ergo angulusad centrum ACB du».
plus anguüad peripherîam ADB.q.e.a.d.

Un



                                                                     

FIOgo sa

A

Liber i111... T l tu,
Devronflratîo’ terrît partir.

N On folum ang.adcentrum ECB [Fig. 3.)
i i per demonflrata in fecunda parte , cit du-

plus anguli ad circumfèrenriam E D B , averum
etiam angulusECA duplus en angulî EDA:’qua-
re totusiang.ECB duplus rotin; ang.EDB, 8K
ablaru; ECA duplus ’abiatiEDA; " T z
quamobrem r per uxio. 20.] V 1
refiduum ACB du plum relîduî ADB. q.e.3.d.

.Trolpofî XXI. Tbeor.XIX . I
Siin codem circuli (egrnento ACDB fin:

. n ’ quicumque anguli trempe ACB , ADBI 5Ce. A
Dico tales angulos efÏe æquales’. A

In hac propofitione tria parîter contingere poffunt.

x. 041m! anguli (in: in fegmento femîcirculo majore .

2. Quod (in: in femîcircu o . ’
3. ngd (in: in fegmento femicirculo minore o

a

Il
f

annela

C orfirufiîa .

qnguli fin: in figmento fimicîrculo
Majore.

EB.

I

V, ’ X E cîrculi centro ducanrur’reflæ RA,

Bnz

l

Demaigflratîo. . j
Ngulus ad centrum A E B Un 20. bujw’].
duplusang.ACB , 61 ang. ADB: quart)

(fer "in. a. avguii C ,6. D,ôz la qui fuerint ahi in fegn.ento
AÇDB , «un agnates. q. c. Il. d.

I V Cu-



                                                                     

.3336 Euclidi: BlanentaGeometriei
- Conflru’fiîo

agaric anguli fioit in fimicîrculo.

trumE, fint angull D A C. D B C
ex punâî! A,& B pet centrum E ducanq
turdue refiævAEF, REG . u

Demonfîmtio .

A Nguius DEF [par :.parr.zo.bqiur.)
’ duplus cl! angulî DAF , 8: angu-

’ i lus FEC duplus anguli F AC : quam an-
gulus DAC criemedîetas tzium anguloru m DEG , GEF , F EC :

l’ariterab candem rationem angulLiS---CEG daplus anguli.
CBG,angulus GED duplus anguli GBD: ergo angulns CBD
erit medietas rrium angulorum DEG , GEF , FEC; quare [par

,ui.’ 7’ J ans. a: 311g. , q. en le de
C onflruflia

Tra anguli; in minore figmenro exzfientzbm.

l angulî DAC, DBC fint in fegmen-
to femicirculo minore, ex punflîs

A,& B per centrum E noteniur reâæ
AEF, BEC , arque ex centro E ducau-
tur rcâæ EC , ED.

Demmgfiratio .

’Nguius DAF f par demonflrarn in;

k 2.parre 20. bain: . ) et! med’îetasanguiî DUE , 8: angulu: FAC efl nie-dictas anguli NEC: qnarp
entas anar)! us DAC erit manieras trium anguiorum DÉC, OFF,
FFC: patiner ch eawde’m ratîcrem anguills DBG cit nie-dictas
un" DFG,arque anguhrsGBC manieras anguii GFC: ergo
tonisanguius DBG, 8: ipfe erit nenictas rrium angulcrum.
INC. OFF, PEC: quamobrem (par u.mo.7..l angulus DAC g

anguio 03C. q. c. 3. d. ’ Pro.

I în femîcircuîo DABC, enim cm3,
P

6

a

M... .. -n-q



                                                                     

C

’I l liber-11.!: Y in
frape]: XXII. Tôt». XI .

I Si in circulo ABCD infériptum fit quadrila-

r «mon o l . QDico bains quadrilaterîoppofitos an ulos B,
ôz D ( idem valet de angulis A, 6c C ),e e saqua-

les duobus mais, .À - ’
Caig’t’rùfiîo . A

. M I B angnlîs B, .8: C, ad oppofitos D,
. 8: A ducautur «a: BD, CA.

Demouflratio .

ANgnlus ABD [per 2.1. tufier. 1 mina. I
lisangulo ACD: pariter [ par mm:

demprop. 21.] mg. DAC : ang. DE C:

. . l 4ergo rotas angulut ABC ::: duobus ang. à g 1D) addito com-

, ACB 1

C

ABCr muni ang.ÀDC,ernnt ang. 11)ng tribus ang.DJC Î; (cd mi

. ÂDC.Imangnlî ( par 32.1111) fiant duobus reélîszqnalesz. ergo , 8:

duo angulî oppotîfl in quadrilatero à duobus mais :-

qQCo du. . . ’mm xxm. m...xx1.
Si fuper cadem méta linea A3 ad eafdemJ

partes con (fauta fint duo circulorum fegmenta

ACB , ADB inxcLualia . ’
’ Dico mon en]: bmilia. -

il: I Cor»



                                                                     

1 la i EuclidieEiementa Geometrica;

A si , Coigflruflia.
a i friper reéia A)? adeafdem partes cenflîtuti

ipofl’untdüo circulomin regménra inter fe
fimilia , 6: inæqualîa , fihtifegmentum v’AÇB,

, Br regnientum 110B . Ducatur reâa flCD,quæ
B urramque fegmentorum circumferentiam («et

in C, ô: D, addanturquæ refit CB, DE. ’

i Demerijïratio .

g I (egmenta 1C3, [DE fiant finiilia T par diff. to. bailla] ang.
e JOB æqualis ang. IDE, quod[ par r6.pri.] fieri nequit :
quamobrem fegmcnra ACB, ÂDB noüierunr Emilia, a: in:-

qualia . q. e. d. i" " r. . i
Tropof. XXIV. Tbeor. XXII.

Super æqualibusreflis lineis AB, DE (i fimi-
» lia fucrint conflituta circulorum fegmenta...

"ACBV,DFE. A . w .Dico cire æquaIia.

Demonfiratio .

a . l I Emma: .1135 DE filppp.I I v . , ’ i. nantnræqualer, fi dB fuc-
». I - . . rit fllperpofita îpfi D130?" 111W"

rem uxio.8. con ruetgmanenru
A B D. . Khan; congruzntiag, fi fegmentum
JCBfuerit fuperpofitum feghentoiDFEQvel cadit extra, vel
intra, vel erit parrim inrra ,8: partîm extra fegmemum DFE :
fed neque intra, même extra cadere pOteli , quia fuperreadem
refis. linea duotîrculornm, (egniemafimilia, 8: inazqualiaLad
cardent partes conflituerentur .r cogna; Hammam infirmez.
[mim- ï nequepro parte extra ,’ 8: pro [bâfre inrrà caliere pouf! ,
quia illi circuli, quorum hæc faut fegmenta; in pluribus punflii

I i quami i l .a . ,



                                                                     

1.550111: ’ T il?
quam duobus fe fanent , [cum ne. bain. 1 : qure data reg.
mon une: contamina, ideoqee l [et «in. 8.] squalia . q.e.d.

TnpfiXXV. mu. 111.
, Datocireulifegmento ABQillumeirenium,

, cujus :8 fegmentuin complet: .1

COMWÊ’B e

l’un. mi l’e menti corda , fen’refla 1C1 perte.
11-12] ifariarn diuidatnr in D: ex , D [ par

l 1.)". )noretur perpendicularis DE: ab Â ad

B. ducatlr Il. V4d panifient 21, Je ad redan! 4B (par 23m4.)
. D conûitnatur anglas sa :: ang. ARE; feeetquç

v ’ JE reflua BD In E ; échet enim feeare, quia in
triangule reâangulo ADB[ FigJJ angulus 53.1 ( per 17. pri.]
et! «me: ; cum amen illi nous fit œqualîs mg. 31E , fequitur

angulos de duobus mais minores, quare Un «de. 1 3.]

A8 feeabit au . - , - -Dico panama E elfe centrera un... circnli , «un: (quoiqu
en 40C . [odorat EC.

Demayîmtie .

N triangule AEB ( par cewruâium] au. B A E : en .
ARE z ergo i 30.6. pi.) AE : En: Rurfus in triangu i!

DE, (IDE duo latera M), DE fingula lingulis squalia duobus
lateribus CD, DE, arque anglli ADE, CDE cquales , nia re.
En; feqeîtur( pu 4.pri.) A2: CE :ergo (pn- exr’o. 1.3 refis
13.1.4, E0 font aulnaies a quare 1 p" 9.1!qu .] punflum E crie .
antmm dati fegmenti ABC: fi ergo conrro E intervalle RA ,
ni EC «(oliban circules ABC , hic exit chenil! dati fegmeno’

93.5 ’ ’ - la .sco.wi



                                                                     

134 Euclidis ElmietifaGeometricz i - l
film ’ SCHOLIUIVÏÂ .

. B . . . .. . . .O vanda angulairb Bd (Fig. r.] "au
I . efl D18, eircûli centrant E et? in.

"alignant": ,. quia [aguerrirait gains-fa
- inuireulo.i ’ i : - - ’

«fait: 1)fo Fig. 3.] fît cquh’rno
5qu D113 ,mmmr cl! m "(in AC, quin...
figmcnrm ejffemicircelur. .Derme fi nugnlur D B Â maïorfit 1:13qu l

BAR ( F 1g. 3.) cirerai? lefiribenli natrum l
v DE, en": extra légumine f gniæfegmntmn mien: i

çflfimrcirmlo. ’ r
. faire]: XXVT. rÎbeor..XXIII. i’ ’

Si in circuiislæquaiibùsi ABC ,DEF, qnorirm l
(Centra G ,. vôt- H fini: ad centra æquales anguli

, i I ,VDHF ,Iôc ad perife-’ a ’ iriasnlir ring. B à ange. F E.

a: r  . .1390 microfilm. 185-?
o fieu: l æqualibus purifieras

4 . AC. DE.

n V t . 4 l IDIemqrflratîo. a .3 J. H H
AÎNglIlî B. y 51 E au! perifefias ( përikîp,)fir’nt esquilles: ont!

, Ç par lef. Io. Enfer.) regincnta ABC, DE? cranrlfimilia . t;
Rurf’ns ne» bu.) nonfoliuniflateraGA,’GCi: latçri-bnsi-ID;

H17, verum etiam ang. G f: angJi’: ergo perm": v] AC :7 D17.
His- ftantibus circüloriim ifegmenraA 8C , DE? enim friper

æquaies raflas" AC DE confiituta Tonne ( p" 24.510140) d 1&3"
fe’gmenta ABC, DE]? eruntæqualiazqriîa vero(per bjp.) arquait:
[untcirculî A BC,.DEFJÎ a’circulisia u’f’èrïtnfdiâa l’egmtn Il ("F

me. g .) erirf’egmentum AC ::: fegrnento DE ,84: comique-rite:
petiferia AC :: perifcrîa: q. e. d.

r.
f)

ZPVOC- i .

F r ïl-wæœn-



                                                                     

,LïbFr-luë,x.- la!
Trappe]: XXIKII. Throfi XXIV.

z l: . ShcircnfisxquaiibnstBC, DEF, quorum
centraG,&H, anguli ad attitra AGC, DHF,
vel ad periferias ABC, DEF infifiant æqualibns

perrfçriis DE . P I" . a, -.: L -
Dicoang.G:: I mg. H, ganga: ang. E.

.Corfiruflio, (5’ Demanflmtie. I ç

i . langulusDHEnon rhénan; an . ACC
A fitmajor:adpnné.iuni;G,&adr l am.AG

[ pu 13.pn.]conflitpa;ur a in AGF ::’ ang-
DHF : quarre (en 26. àujur. periferia DE z
periferiæ ACE : fedxporiferia AC fupponitur

itqualis periferiæ DF : ergo peri feria AC e:
peripheriæ ACE : pars æqualisttoti; qucd re-
pugnat’: quart.- ring, DHF :3 ang. AGC: q.e d.

Eudemmodo denmnfirabitnr æqualiru en.
3111011!!! ad Peripberjast, 8:3, (op (in? .
aqualirate circumferentia’rum DE , A , un.
bus infilhmt ; quia denionflrataàqealitate n-
gulorum ad centra, fequitur æquaiitas angu-

lorum ad circumferentias, cum illi [par 20. bujur.] (in:
ânonna dupli . q. e. d.

Tropàf XXVIII. Tbeor. XXV.

Si in circulis æqualibuà AGÉB, C111) fit mêla;

’ Dico majorcm periferiam ACB: maiori pe.
ripheriæ C11D, minoremque. du: a minori

.. - . , . I - . - .
l 4 en.



                                                                     

r 3C Euclidir ElerirenteGeometriea

. . v crémer;- il -
’ ’ i V KmnisE,T,œQœdmlb,îng

E . TC,TD. Lk4 in Demrfintü.’

A. 1 . -. , lrer;erGll,CHDK "et. .) (sur: ne.
I C les: mon clef. rfhiurr’rnaæiAgEl

stems TC,TD: cum auteur, &bais A8 frip-
FporraruræqualirbafiCD; (par 8-.prr.)arrg. E :

- an . T : quare ( par :6. baie: ) peripherie.
- ’ A! sperîpberiæ CKD;hir ab æqualibrrs eircrrli!
552 ablatie . en: crieur periferia ACB a: petipheric

CHU le q. de
?mpojÏ xxrx. 75m: jam. ’

. Siin eirculis æqualibus MON, PQR fine
- æquales areusMSNJ’VR. ..
i Dico arcurmr :qnaliur’n fubtenfas MN, PR

me æquales. , . . »

J]

i x Confit-agio. ’ .
ahan] Z g Xllnot’entutii’eôiæ N gixlra a.

ai Â! J ;

v .- Î--------..-.---..



                                                                     

z,,

W» "Liber In. Ï i33-;
Demanflmrie.

B tu rem æquitatem eireulonrm MON È R n
deflpfprgfblqiut.) reéÏæ 2M, ZN ,fingnlæ firignclils ego:

æquales reairXP,XR . Pariter angulrrs 2 (1m a7.bujur.) a
ang. x: quare in triangulis MIN , PXR (par 4.315.) MN z:

v q. en de
Trop]: XXX. 1905. IV.

Datam circuli circumferentiam ABC bifa-

riam .diuedere. I ,. ’
Cluflruflie à

D Uearureordadari atour , que fit AC, qu:
( par tupi. ) .bifariamidinîdarrrr in D : en

la ipfi AC perpendicularis exeireturDB .
Dico datura arum ABC elfe bifariam dÎVÎo

fun. in B . .C onfirirflie ."

Drummer due un: 8A , BC.

i memo’zfi r dt à e
Va triangule ABD , CDB babenr lattera AD, DE fingeio

’ ’ lingam eqealia lareribvs CD, DE ,.& angalos ABD
CDB æquales , quia naos: ergo ( par 4. pH. ) bafir A]! r: in;
CD: quare ( [et :8. bujur .) area: AI .1: arcui BC. q. e f.

7...on xxxz. Tbeqr. XXVII.

ln circulo 430E. w1.- Dico in’femicirculo angulum [DE en.

reflua). , .,a. Di-



                                                                     

a à! En clidis mementafieometrica

2. Dicoinmajore fegmenro DEA angulum
Q-Ezïcïïeaçlrmma , g r ;.

j ’ 3. Llrj’minorefegmeuto ABDangufum

iciÏeobrrrfum.W . V u, «.7
*’ 41. Dico ’Majoris ” .fegme’ntî angulu’rh ADE

clic refio majorem, minoris .vero fegmcnfi 3.114
-- gui nm .4193 rafle minorem exiliere .

Corgflrufiio.

Ati circulî A80B (par r. luira.) in-
D veniatur hetman T. I’er centrum..
ducatur refla ATE. in fenricircnlo ABDE
conûitzuatur angulus ADE. Pariter in mi-
norelfegmenroA &meaturangulus ABD.

r ’NoteturDT, producarrrrque El.) inC. .

. A K ,, g) ,, , ’ ”Dehorfimtîo prime partir. i
EëiaTD ( per Jan-cirerai æqitalis TE : quare ( per- r.
,rr.)angrr1us TDE : ang.T E D ; cadem ratione ang.

T D1: ang. TAD: ergolrotusang.dDE :1 anggggi 5 Ted

(pu gap-î. )angulus externus flDC t: ang. a: igitur .
f in" axie’.r.’]a.ng.’ ÂDC :1 airé. ADEÎ: qui? (pu (0:ng r.)

mg. 4DEeritreflns, q.e.r.d. I

, Demorgflmtîo fêtarde partir.

i I N triangule lEDangulus IDE [fer demanda" in prime
h parte) carcans: igîtur par 17.;ri. angines affilia ina-
[ou repu-rira confiitfltus , crita’cutus q. e. a. d.

. n n

Dt.

V’... -, ’ ’Jr’tcannmu- , *



                                                                     

Y

.. «LiberJII. F 1’ a;
Demonfîrario i in"? partir.

IN iquàdrilateto ABDE in circulodef’cripto (par 22. bain.)
’anguliioppofiti 8,8: E flint æqnales duobus mais ; (en au.

gulrrs E in (Emma parte demonflraru’s ci! acurus z ergo angulus
B in fegmento minore erit obtufus-q. e. 3. d. i i i

LDemonjlratio quartz patarin, . A. , . ,
AÎorîs fegmenti angulus comprehenfus a corda ID ,6: a:
circumferentia DE cri torum- refpeeii vé ad angulurri re.’

&ilinenm ADE : Ted angulus reâilineus ADE E per prima»: par:
un bnjnrpropqfiriom’r.) et! reclus : ergo ÂDE niajorisfegmerr-g

ri anguluserit major reao .i k i ’ ’ *
Qyia vero minorîs fegmenti angulus- comprelrenfiis a corda;

1D, 8: a periferîa BD efi pars anguli ’reéi’r ADC z Cric ADB
minorâfegmeæi angulqu ,Lminor reâo. q. car. d.

V - i Corollarium. - K.
Kim: propofirîone fit manifefiunr, qucd in triangulo ,drrmi

a nnu’s-angulrrs cl? religrrisduobue angulis. æqualis , r11: cit

angylrrs refins n . un

f*’ i Triquï XXXII. mon Kazan. ,

Si reflet AB tangat incçnraârnduflacirculum fecet .
.11 l, Dicoiangrrljons’ACE. BCEatangerizte arque.
’ 12:1:er éiiiorihatosiæqualeseiicillis argalis, gui-
in alter-ois circuiifegmentis» OPE, i CDETeonfig
«une; 71;. - a h   .; ”

in hac propoiiriopeçoreiicontingere, qucd («au iranien! *
pt! circulircntrrfm, vel extra .’

I î C on.
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taro Euclidis Elementa-Geomettice
C arylruflio .

Q Vanda (me: ex panâo contaflu! C du;
a. nantit pet circuli centrum, ut CD, ad

minciriez E ducanrrrt du: retire DE , CE .

- Dmonfimtio bujur parti: .
S I ( erfupyoeirur ) CD pet centrum tranfit; fequitnr (fer ne

. 5’41!" J angulrrm CBD elfe reaum : (cd ( par 1 8. lutin! .1 reâi
flint , 8: anguli D C B , DCA: ergo an uli faéii a tangente;
ACB r 5l. a femme CD æqualererunt an in ruai. in airerois i
circuli l’un-remisant omner tint «en: quarre ang. DCA :: mg.
BEC confluera in alterna («gamma BEC. q. e. r. .1.

C infirmait) .

Vanda feeans CE traniît extra centrant in circumfetenrio ’
fegrnenriCEE accipiatrrr pendula E , ad qucd «incanter

flh El: , o i .Demonjlretio bujar 1 parti: .

N triangulo CED angialus E ( par gr. braira. )efi remis: qua.
te 0er 3: . pi.) eiufdem trianguli CE D reliqui anguli

le!) ) erunt æquales uni reéio: cumlaurem (par :8. bain! . 1

reclus eriarn fit angulus DCE: erunt

ang. :ang..DCB: ablaro communî ang. DCEserîtr
l

ang. E l)C,ir’r alterno fegmento conflitrrtrrs,2qrralir angulo DCE
a tangente BC , 8: a fecante CE eiformatrrs . v

Parirçr cum in quadrilatero DEEC in circulo deiëripto Un
31.515140] anguli oppofiti D, de F (in: duobus redis tqrra.
les , pariterque anguli ECB, ECA ( per r3.pri.) fin: ,. a; 395

æqualer duobus rectifie"!!! me : ag’ i

a-.....-...----

.-.--o--o---

5.-..fl



                                                                     

’CE æqualîs angulo F in alterne fegmento conflituto. q. and.

r ’ il dato angulo C.

"Liber Hi. ’ f t4:
X Sed (par demanfimre inprinur parte . )
ang. D: ana. ECB: hoc ablato -erit angulus ECA comprehenf us a tangente AC , de a requit:

x

j ’iTropoj: XIII Troll.- .

Super data Reâa linea AB circuli regratten-
tum defcribere , qucd capiat angulum arquaient

( i l Cdizflruflro. Ï , r a
D puraum A,& ad reflam AB

[pet 13.;rr’.j ccnflituatur en.
grains LA B z, ang. data C. Ex A
(1mn .fri.) ducatur AE ipfi AD

n perpendicularis, qua cum ABIeiÏor-

D n.atritang.Eôli. s I h. . l’ - i Ad purêiunr B3 8: ad reâam An , .efiolrmetur angnlirs ABF :: ang. BhAE , gro’ducaturque BF quo.-

ufqrrefecetAEinF.’ . ...’Dcmnm centre F interuallo FA , velFB ; flint enim (par 6..
pri. i latera .eqrralia. notetur feghrentum circuli AEB.

Dico hoc efTeillud fegmentunr , quod.capit angulurn aqua-
lemdatoanguloCD,ducaturBE.i -« ’ - I I -

. ,. . . Demoqflrafiçfl . L. ., " ,
Ngulus B A D f per conflrué’lianem) æqualis angulo dato

C: t’êd ang. BAD (par 32. bujur ,œ enlie ang. E: quare
angulus E : ang-C; cum auteur angnlusE iit in fegmenro A58;
hoc erit illud fCêmÇiitum , qucd capit angulunr æqualem dater

anguloC.q.e. . i . ’ p

a 5 ’ I’ropof. i5



                                                                     

in Euclidis Elementa Geometrîea.
Tropofi XXXIV. mu. VI.’ ’

  Ex data cireulo ABE ablèîn;
40 A dere fegmentum, qucd capiat

anfulum æqualem data au,

gu o C . ÏI fi l C ozfirufiio .
Teumque (par I7. bujm . ] ducatur rafla DA , qu: datura

I circulant ARE tangat in Â: ad panêtum cannelas A ; 8:
ad angennes: D1! [par 23. pri.j conflituatur angulus DAB
æquaîis duo angulo C.
Dico-kgnzçntqm 4153 elfe mua , qucd capît angulum æquo l

lem dito lingule C.
. Pa canaux 158: cannant lament: ÆEgaddaturque BE.

Dmonflratio . x

Ngulusdatls C ’penonflrùlfion’em.)æqualîs anguloDlB:
pariter (par 3:. Enfin) angalus E in fegmento .453 polî-

. tu. æqualis angtilo D18 : ergo angulus E z data ang. C : qua.
n fcgmentum circuli 11153 api: anguhun æqualem angulo da.

(OC a q. Co f. eMM xxxv. -Tb:or. XXIX .

Si in circula duæ rafla: AB , CD fe utcumque
- recentinE .

Dico CE xED: AE x E8 .
Irca hanc lînezrum feaîonem hæc contîngere pomme .

1. de ambæ limez pet centrum tranfeant .
a. (un! pina tantum tranfeat pet centtum, aliamque non pet

centrum tranfeuntem biphariam l’eut . - ’
3. 94104 recentras: tranfiensaliam non pet centmm mure-

’ amen



                                                                     

Liber 1H. ’ ’14;
unrem non bîphatîam dîvîdat .

4 Œod neveu illatum linearum pet centrum ducatut.
’ 04mn! pfimam huius propofitîonîs pattern

hoc pet fe patet; quîa æqualium fegmentomm
reôangula ÂE X E13, DE x ECI F23. r.) (une
æqualia quadrant: , 0b .æqualitatem lineatutn
JE , DE &c.

2. Si refit: Æ (F534. ) tranfiens percenttnm
Tfecet CD extra centrum duaam biphariam.
in B o

Dico JE x EB: CE5XED.

l C otflrufiio, -
Ducatur T D .

Demonfiratia .
AB Ehîpbafiam dîvîfa in T , a: non bîpharîàm in E x

. I quam ( par 5. 2.4. rJE X EB 1- quadÆT: quad B , feu TD:
’ ( Sed [par 47.pri. lquad.TD :1 quad. BD 4. quadÆT : ergo
JE x 1513 1- quad. ET: quad. En 4- quadÆT.

Dempto communi quad. ETremanebi:
JE X Eh: quad.ED .

Qui: Vcrô CD en biphatîam dîvifa in En
quad.ED cri: CE X BD: onde fcquîtur

4E x z X BD. ŒCOZOdo
. Si 1:83 A]! eranfiens pet centtum F me:

regain CD extra centtum duflam ne. bifariam

in a ;DicolE x EB:CE X ED.

. B D Corgflruôïio.
Centre F redan CD un l:.pri.] petpendîenlatîs «un:

k6 , addatutque kD o
ne.
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444 EuclidisElementaGeomettica
Demwgflratio .

Ban [B eft bifatîam divîfa in F, 6; non bi.
fatiam in E :

t quate par 5. femmli. 3
JE «X EH -l- quad.FE : quad. FB,hoc en q.FD.

l Sed r par 47.prnm .
’ u ’ q.FE::: q.FG 1r-q.GE,atq;q.FD: q.FG -I-q.GD:
on ’ BD ï   ’ ergo

t JEX.EB4-q.FG-I-q.GE:, q.FG-i-q.GD.
Dempto communi (1&6: crit

JEXEB-i-qJJE: q.GD. p nretâter quia tefla CD( perg. baya.) efl bifatîam divifa in
G , 6: non bîphatiam in E . .- .-

(1:05. [tamil . N cri:
CE x ED â- q.GE l: q. CD: ergo
dExEB-i- q.GE:CEx ED è-q. CE .

I Z e * Abla’to communî q. CE :. cric ’*
ne 14E x Eh : CE X BD : no: e i reînngulum par.

2 tium 21E, EB æquale redangulo facto a partibus
LE, ED.q.e. 341.

Il. B- ’ v 4. Tandem fi neutre. reàatum [B , DC pet
4 centtum tranf’eat , le auteur: fecent in E.

Dico 1E x EB :DE ex Eq.

Confirufiio .

Et cîtculî centrant F, 8: pet interfecatîonîs punâum E no-

. M mut me); GH .
:1. t . .fDemouflmtîo.,-L ,

Et demon’ltata in te,ttîa patte huîus theorematîs , ’ t

I ÂEXEB:GEXEH:arqueDEXEC:GEXEI-I. q
, l Quart:JE x E3 -: DE X ÈC; noc cf! teâangulum a fegmentîs

11153.53 faâumæq unie refiangulo arçonnas DE , Ex; com.
vptehenfo. q.e. 4.11. I ’

4- :  . tyropoj:



                                                                     

v-v

Lîber m.- a - un.
frape]: XXXVI. Tbeor. XXX;

Si extra circulum accîpîatur punflum D , a;
t quoducatur reâa DA, qua: circulum (ecce at-

que reâa B D, quæ circulutn rangat .
DicoADX BC:. q. DE .

Primo. Sceau: D1 poteft tranfi te pet cireulî centrant.
Secundo . Pouf-l tranfire extra centtum E.

f

Comruflio, grumela fêtant D1! mm]?! par centrant E.

centra E ad contamina B (lucarne rean
EB .

Demon ’ ratio .

E613 CA efl bifarîam dîvîfa in E , 8: illi

in teâum addîta CD , h
A (bard par 6. jenmli.)A D X DC 1- qJEC, hoc efi q. E5 z q.ED.

Sed (par 474ml) .q.ED: q. EB a? q. DE: ergo

Dempto communi q. E8 exit

AD X DC :: q. DE. tQuarc reaangulum faâum a recante DA , 8: DCefi qui.
quadrette tangentis DE. q. c. p. d.

) S i ficané D14 extra centrant E fit (luffa.

D Conflruflio .
B E83 CA ( par 1 o. pi. )bîfarîatn dîvîdatu!

in F : ex cenrro E en! F reflet fignetur EF o
l’amer notentur «en: E3 , EC , ED.

K 130°
A

in... a.)



                                                                     

14-6 EuclîdïsEIementaGeometrîçæ

Demoigflratîo .

O Via a punâo comaâus B pet centtum 1
» duéïa efl: 8E ( par 18. buju:*,), angulun

B EBD cit reflus. Paritet quia CIL cit bifariam
dfiÏüfainF ( pet 3.buju: .) angulus EFD «au:

e .

D

il Bis manentibus reâa CA [par conflrufiibnml et!
bifârîam dîvîfa in F 6: i111 in refilant addîta CD:

’ . (Lune ( par 6.fecum!i .1,
A!) XDC-f- q.FC:: q.FD.

Additu comnnunî q. FE , erît

An x 130-:- g: : q.FD a. «1.Le; a
’ PC - Sed ( par 4.7. pi. )
3:55. q zqÆC, feuEB: q.ED: quatre
Al) xDC-f-q.EB:: q.ED ; fcd.

( per 47. pu.)

. .E ,- .EBfg. B. ergoADXDC-l-q.EB..g.DBÏ
; Dempro communî q.EB; cric

’ ADXDC: q.DB. q.e.d.
’ Corollariùm .

S I ab codem punâo D du: rafla? DE;
DE circqum tangant: dico îlIast eût:

æquales: quia ram quadratum DB, quam
quadratum D E f par banc prop. ) æquant
AD x DC: quote quad. DE :z quad. DE 5
Mecque DE :: DE .

z .D ænæææ

n . -. Pro.



                                                                     

Liber I I I .’ 1’41
Troptf XXXVIL Tbeor. XXXI.

Extra circulum accepta punâo D, ab coque
duâa lit focaux DA, &incidens DE 3 fi techn-
gulum DA, DG æquale fitqnadtato DE. *

Dico ’DB circulu’m rangent .

C otgflruflîo,

Pu n80 D ( per 17. bqîm.) ducatut DE
tangons eirculum in F .

Ex centre E notenturreâæ 83,131), El”.

Pemoqflmtto .

C Un: a punâoD extra circulum accepte duaa fit feeans 0A. ’

8: tangents DF . .
(par 36.5ujm. J cri:

AD X DC z quad. DF.
Sed ( per byp.)

AD X DG :: quad. DE a ergo
1’ per dada. x.)

quad DE z quad. DE: quare DF ::: DE . . L
Quo (tante in triangulîs DFE, DBE emnt duo lattera DF , F2

fingula fingulîs æqualia latetibus DE , B1? , bafifque DE com-
munisgutrîquettîangulo: quate ( pqr 8.pn.] ang. D F E :: ang.
DBE: fed angulus DFEI per r8. bagua lcft mans: ergo, on.

ulus DBE reaus erît: aigitut [percera]. prop. 16. brun .J mon.
ne DE exit tangons circuli ABF . q. e. d.

fientent; Tertë Fini: .

K a L!-



                                                                     

.. . r N0.14: ’ ’ DI LIBER 1V;
EU CL I DDI S

ELEMENTUM QVARTUM.
DEFINITIONES.

IDçfÎ 1.

Igura reâilineaDEF in figura reâilinea ABC
F INSCRIBI dicitur , cum fîmguli cjus figuræ ,

y quæinfcribitur, anguli D, E , F, fin-
A gula lacera AB, BC, CA ejus, in quad

mfcnbnur, tangunt.

D E SI omnes tres angulî figuræ DEF tzngant
B r Ç tria latera figura: ABC, tunc figura. DEF

* dîcitur INSCRI PTA figuræ ABC .

De]: 11.

à igura ABÇ circa figuram DEF DESCRIBI
d’au", cumlfingulalatera figùræ ABC tangunt
"8mm D: E: F, illius figuras, circa quam dcfcr’ibi-

tur. . . ’ 194:]. 1H.

d, Figura rcôilinea ABCD dîpcitur
in circulo ABCD INSCRIPTA,

quan-

O

3

t

l

t

l

K

t
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- Liber 1V. ’ .4,
’quando omncs anguli figurœ infcriptæ tangunt cir-
cumfcrcntiam circuli ABCD .

ÏDef. 1V.

l W’ i figura. reâilinea ACIG cire;
N circulum BFHD dcfcribi dici-

mk ’ tut, cum fingulalatcra figura:
à q j circumfcripttc AC, CI, IG, GA

a ’--:*”"-’?*’th , tangunt circumfcrcntiam filins

rit-euh BFHD, cui circumfcri-
b’t .q rut î) V.

AA Citcuïus DEFin figura rcâi-
, D t n E linea AECinÎcribidicitur,cum..

circuli periferia DEF tangitom-
B F C nia latcrafigurœ MIMI, cui in.

fcribitur. ’
Paf. V].

Circulus citca figuram reêîilineam defcribi
dicitur, cum circult perifcria mugit omîtes am» a
gulos illius hguræ, cui circumfcribitur .

me m.
;Ï.4.m WA; Nm ACCOMODARI,feuCOAP-

C TARI dicitur in circule rafla lia
E nea AU: , cum cjus cxrrcma, A, :34 3

K g me.



                                                                     

3 p . EuclidîsElementa Geometrïca

fuerint in circuli periferia .i

funt in perîfetîa circulî ARE , teck A8
dicitur in circulo ABE accomodata non fic
recta CD ,cum panama , feu extrenum D

E non fitin petiferia ABC . -
Trop]: I. Trahi. I.

In datoqcirculo JEC accomodare reâamJ
æqualem data: refis: D, qua: dati circuli dia.
mette non fit major .

l C oæyfrub’io .

F1. Atî cîtculî A B C ducatur dîameter
a AC: fi data reâa CD fuerit æqualîs

diametto AC. faflum en,quod quætitut. »
Si data D miner fit dîametro AC (par 3.

pri. ) auferatur AE : D . Centre A , 8: du.
(tamia AE notetut circulas RE; ducatur AE.

Dico reâamAB efi’e in circule acconoda-
tam , de æqualem ipfi D.

A B maïa extrema , feu termînî refis A B u
C

Demoigfimtio .
R361: Æfper canflruflionemgæqualis i pli D:.lB[yer leflcirc.)

æqualit ipfi 4E: ergo ( par nxi0.z.J .48 : D . q. c. f.

. Tropqfl Il. Troôl. Il .
In circuîo 15C defcribcte triangulum data

triangulo ’DEF æquiangulum .

DAtî cîrculî BACfper 17.1ertii. ] ducatur tangens CH a que;
circulant-cama in A . Ad punétum A , 6: ad 1:82am GA

[Cl



                                                                     

Liber 1V. N un
D ï pa- 23.pri.] confiîtuatutan lus CAB

æqualis angulo F; parîter ad î cm pundâ
A , & ad redît AH ponatur angulus HAC

E F æqualîs angulo E , cadetq; méta AC intra
reflas AH,& A8, quia duo angulî E , 8:

170" 17. pri.) funt duobus mais mino
ces;duo veto anguü GA B , HAB r par 13. pi.) duobus [mais
æqualcs: quare angulus HAC minot angulo HAB 5 ideoque AC
cadet intra AH, 6: A3 . Ducatur BC.

Dico triangulum ABC cire æquiangulum triangule DEF .

Demwgfiratio .

Ngulus CAB (pet confinaient»: . ) æqualîs ang. F.
Ang. C [1er 32. tertij.] æqualis ang. CAB: ergo

Ang. C z mg. F. ’Paritet angulus HAC ( peroouflmfi. :: ang. E.
. Ang. HAC un z. mu] .1: ang. B: ergo
Ang. B: ang. .

mure ( pu 32. pi. )
Ang. BAC :: angl D : ’
ldeoque in circula BAC defcrîptum cd triangulum BAC
æquiaugulumdato triangulo DEF. q. c. f. a

un; m. Trobl. 111.
Circa datum circulum 112c «aux»... trian.

gulum date triangulo DEF æquianguluxrx.

Coiflrufîi o,
Atî triangulî EDF unau:

lama, ItEF,producatue

D in 6,13: H . 1- Ex I centre datî circuliL M’ utcumque mêla ducatur 1A.Ad punflum I , 6: ad te.
«Sam A! (par 2;. ri. 3 conflîtuatur angulus AIB : mg. DEG .
Patîtet ad idem punaum 1,8; ad eamdem rectaux AI,ponatur.ana

plus AlC, : ang. DEH- K 4 ’ au



                                                                     

1 5 1’ En clidîs EIcmcnta Geo’mctrîcà

In hac confluaient rafla 1C fcmpercadit extra relias and].
&hoc quia duo anguh AIB,AIC(urpotc æqualcs) duobus an-
gnlis DEG, DÎH flint quatuor mais minores: cum aurem au-

V gulicirca punâum I [ par corol.I.prop.r;. pri.] fint quatuor’re.

N ’ âtsæquaics; exit 1C extra
’ D fil, Bi. Pot tria punôa 17, C, B

x Ë à (par n.pri.)re&is flT,CI,
fr (Eh-E p: Bi ducantur perpendicula.

res LN, LM, MN, quæ [par
cornl.z.prop. 1 (fixatif .1 erunt tangentes circuli fICB .

(nia vc-ro talium rangentium duæ , utî funt AN , CN ( idem
Valet de rciîquis) efiiciunt cum cadem refis duos angulosduobus
mais minores (mm fi conccpcrîs reflam ab A ad C duâam, duo
angnli (TAN, ACN erunt minores duobus rcéiîs);debcnt concur.
rere in aliquo punC-io N ,( per min. 11.5.81 fimili tatione debent
tres diflæ tangentes concurrc Ctîam in punais L,& M;crît igitur
efformatum triangulum NLM circa damna circulum AC B,quod

Dico date triangule EDF æquiangulum .

902110775 ratio . .

N quadrilatoro mm (fer tarai. 5.[r0p. 2241i.) quatuor
anguii flmt quatuor reflis æqnales; & quia

duo anguli ML, 18L [ pcr confirnfiio. ) funt rem , ideoquc due.
bus mais æqnaics: feqùîtur duos angnios AIB , ALE armera.
duobus mais æqualcs .

Cvm aurcm i par 1 g.’pri.] 6: duo anguli DEG , DLP fin! duce
bus fortifia-711316: crunt

ara A"! "1 M puna. V
a" au, KM Dru J

5ng par renflmfiMan . )
ans. A"? : and. UTC: cran mg. ALR : mg. Dl-ÎF .

Ch (1111156111rationcmnngài (eicmôritralzitur æqualis angDFÏË:

Unie r par çz. ph] Iangqu: une. 1): ergo trianguîum NI.Îx7 ciron 6.11th cucu.
1qu ACB dc11;1aipru.n,crit azqtlînnguluux datotriangulo 01.14.

e Ce f0

q Fro-

ang



                                                                     

Liber 1V: a 53
Troqu: 1V. Troàl. 1V. ’

in date triangquABC circulum defcribere.
CafljÎrufizo .

»- . X tribus anguiis (inti trianguii,
a . A duo,utifunt anguli 8,51 Cfpcr: ’Ï d i 9. pri.) bifatiam dividantut rcâis
’ fi I) BG,CG concurrentibns in C.

l W h DICO circulum defcriptum cen.
tro G,difiantia (3D,cfi"e dcfcriptumin triangule ABC .34W-;-ÀC EX G ad trianlatcra trianguii

1* ABC (par 12. pH.) perpendicula-
res ducautur G1), CE, CE.

Demonfîratto .
Nttiangnlîs BOB, BGD (par comma.) duo anguii GBE ,
6ER flint finguli fingulis æquales angulis CBD , CDB: 8C

intusi GB commune: quarc (par 2K.pri. )GE :4 GD .
0b camdem rationcm in triangulis GEC,GFC, refia CE z

CF r ergo tres retire CD, GE, CF erunt æquaies .
l-deoque ccnrro G diflantia G D, cîef’criptus circulus, tra nfibît

pet F , a; E: etuntquc G D, G F radii ejurdcm circuli, qui.
[me cum fint parpdnd’iculnria latum tri:1nguli.AB, 8C , (il:
(flint [par 16. terni. j hac lutera circulum mngentia 5 quan- cri:
diâus citcuius deicriptus in triangule A BC. q. e. f.

Tropof. V. Trad! V. i .Circa datum triangulurn BAC circuium de;
fcribcrc.

« Conflruâ’r’o .

I (latum triangu’ium (il: reâanguium , vel
a. obtufangulum , ut in Fig. i. dt Il. [per 10.
yl. J lutera AB,AC comptchcndcntiu angnlum

- 1c.



                                                                     

I 54 Euclidîs Elcmcnta Gcomctric:
BEL rcâûch-obtufum A bifarîam dîvîdalntnrîn fifi.

fils E ,&F: A punaisE,& F [pu uqn’Jh.
(tribus AB,AC figncntur perpendicularcs E0,

rem, quia. fi intelligatur rafla. EF, anguli, DEF,
DER (un: duobus mais minons .

Dico panama DetTecemrmn circufi defcrî.
hendî cirez datum triangulum ABC.

In figurai. ducaux rafla DA. .
in Figure. Il. 5: 1H. damna: ad: DB,

DA . DG.

flemwïratio . 

I N triangulîs DER. DEA (par tlufiradia.
un.) lattera DE, E8 Gngula lingulîs zqualia

funtlaccrîbus DE, EA c 8: Magali: chais latcri.
buscomprchcnfi DEB ,DEA æqualcs, quia re-
a: : quam.(pcr4.pri.) DE z DA.

Eodcrn mode .dcrnonflrabitur C D :: D A :
Mecque rafla: DE. DA , DC æquales; igitur fi
cent-to D intervalle 08 circulas dcfèribatur,

entamait pcr puna: B, A, C; und: sût dcfcriptus site: dans:
Magnum BAC. q. c. f.

SCHOLIUM.
1, QUtmlo [tium rpjc’dngulfan BÂÇ ( FigJ.) a? "(languîum ,

centrumiirnd: deflnbeudc une latum triangulum, a]! il:
mon Iateribu: triang uli g quid ( 1m 3 z. nm] ) dagua in film.

tir culofimt "61?. .2. gaula triangulam :1! drufdngzdum U173. Il. ] «uruguap
:11 mm triangulunfluia angqu abtufiu cf tufigmmto [amure

nia minore . . 03.. Qanfio tritngulmp a? nutdngulum (F 1g. I I L ) centrant D
0j? intu triangulum, and angin 4cm fait," [un in f quam f:-
mincie major: o

fraya];

ED, qu: commutant in D: debout enim toueur. ,



                                                                     

Liber I V. x 5 5’
MM V1. Tram in.

In data circula ABCD quadratum defcribcre.

C onfirufïia ,

UCanmr du: dîametrî AC, DE femmes

f (e ad angqus reflex in centre E: iungaæ-un reflæ A8, BC, CD, m .
Dico ABCDeff: quadratmn in date circula

c infatiptutn .
13:02:»sz rafla .

Rîangula AEB , BEC ,CED , DEA (pu lof. rifla" .) ha.
bon: duo huera duobus lattrîbns æqualia, angulofqnu .

AEB, BEC &c. æquales, quia mélos: ergo ( par 4.12m, bafcs A3,
BC, CD, DA enim æquaks .

R urfus quia anguli DAB , A BC , BCD , CDA fun: in l’unicit-
calo [par 31. nmj.] fun: rem , îdcoqne annales: quart l par
à]: 31. pu. ] figura ABCD cri: quadratnm date circule inferip-

tum a q. c. f. *Trop]: V11. Trobl. V11.

Circa datum circulum BFHD quadratum...
defcribcre .

C onfirmqîo .

c N dam circnïo BFHD ducantnr du: (Ha.
marri [a femmes ad rafles argulos EH,

Dl : ab extremitatibus harum dîanœtrorum
nuclztur tangentes AC , CI , [C , (En, que
ccncnrrcnr in punais A,C, 1,6.

Dico figurai]: A I a diflis tangentibus
Î cemprchcnfamefi’e quadralum cirez (latum

damna circulum BEHD defcxiptum. De-



                                                                     

K56 EuclidisEîcmcntaGcomctrîca .

Demanflmtio.

Ngulî CFE, ADE r par confirafiicncmd fun: rcaîzergonefl
2.8.prr. tette AG,CI crunt parailclæ .

Obeandcm rational) non [hlm-n AC parallcla Gl,verum.. 
arum EH parallcla AC , Ôl CI , arque DE? parallcla reflis AC ,
81 CI: qurcx’prrdc’f. 404:1.) figura AI cric unmllclogmm-
mum , in que (par H. pri.) AC: Gî , nique A0 z: (31; ultc.
rîus AC :1135 , 8: AG : 8H . Cum amena DE adæquct BH,crit
5: AC: AC . lerc ïn parallclugmmmo A! omnia Luna 6mn!
æquaiia .

  Ultcrius cum in parallalogrammo Ml par confira fi 0716m)
angulus BED fit reéîus, ctînm angulus A rcé’tus cric: ergo in p1-

mllclogrammo AI [percurufiprnjn 29.12") j anguli cruntrcîi:
quircAl mît quadratum cira damna circulait: kiki-11) dcl’çxi.
ptum . q.c. f.

TropriÎ VIH. T7052]. VIH.

In quadrato ACIG circulum dcfcri’oere .

Confirufiw .

Ari quadratî omnîa Iatera AC, CLIC,

A w? ,5 pt in amnrçccdcnti figuya ,f per [9:
b ,5 . ïrt.)blfunam divmemmr puna); F),D,H,E;

Ï alicamurquc rafle 8H, DE R: interfaçantcs
hui F in punéh; E . Ccntro E intervuho E8, lÏgflC-

J x  g tur circulus BUHb . Và. vair-I pîco hum: en: circulum in date quadra-
*’ to mfizriptum .

Dtmow’Zratîo .

Un] datî quadrafî lama AC, G! finr æqvmïîa, 3! Pif-"fluai,

N) adam corum mcdîctatcs A B.GHcmnt thuzzlçs a «Y Pil-
talîclæ: quarcçpcr33.pn.)AG .2 5H. Eadcm ramone 3331:



                                                                     

Liber I V . 151
3H: CI ; AC :4 DF , arque DE à GI: talîum naarum æqua.
lium mcdîetatï æguales crunt .

Cum îgitur B ut parallela , & æ lalîsî fi DE cr . ri.
JE erit parallelogrammum z 0b caqmdem Ixîatîoncfnl; pagrîlzl’eloz

gamma cruntCE, 1E , CE: quarte (par 34.pri.) BE : A D,
arque DE : AB ; fed AD :: AB : ergo DE : E8 .
. .Epdem mOdO dcmonflrabîtur E3 :2 EF, arque FF :: EH :
ngnur cagne E ,atque difiantia unius æqualîum tcâarum , ut
E13 defcrmtus cirCulus tranfibir perpunfla D,H,F z unde cric

infcriptus data quadrato A1. q.e f. -
  . Tropoj: IX . l 75’061. 1X .

Circa datum quadratum ABCD circulum
âcfcribcrc .

C onflruflîo .

tri AC , BD fe fecantcsin E .
. l Dico circulum ex centroE, 61 dinantîa RA

fignatum cire date quadrato ABCD circum.
c fcriptum .D

Demonflratio .

N triangule BAD(pcr 117p. W BA ::: AD , 61 angulus BAD
I mans: qua": (par 5.11m) anguli ABD , ADBerunt fcmi-
rem . Foc idem demonflrabltur de reliquis angulîs ad pun-
âa B, C. D, conflitutîs , vîdelicct qucd fin! omncs femîreôî .

Quo (tante , cum in triangulo AEB , duo anguli EAB , EBA
(par demonjfrara ) (in: æquales , quia famireâi: fequîtur[ par
am. ) EA : E8 . Hoc idem demonflrabîtur de mais; B , EC
&c.: quam rafla! E1, EB, EC, ED crunt æqualcs.

Si urge centrç E intervalle EAfuerît dcfcrîptus circulus , par
puma B,(; ,D tranfibit 5 undc cri: circa damna quadratum

dcfcriptus. q. c.’f. ’
Pion]:

D Atî quadratî A BCD duczntur du: diaule.



                                                                     

I 58 Euclidîs Elcmen ta Gcometrîc:

Trop]: X . THÉ. X .

Ifofccles triangulum chrmarc, cujus quiïi.
bec angulorum ad bafim fit reliqui anguli du-

Plus   E C MÊME-lia ,
Ccîpîatur quævis rafla A B,
quæ ( par 1 brandi )talîter

(li vidaturin C , ut dB X BC z: q.
CA . Centra A, & diffamiez A8 no-
tctur circulus BDE . in hoc circula
( par 1. imita. uaccomodetur 11:84..

E BD :: Cd: Ducatur AD.
: Dico triangulum DIIB illud cire,

quoduquæütur .
Ducatur CD. Cire: triangulutn

ACB [ par s. bujur.j dcfcribatur
circulus 1C0.

9emonflratîo .

Eâa AB [par conflruflionem] en talîtcr dîvîfaîn C , ut
1B x BC ::: q.CA. BD faâa cft æqualis ÇA: qui:

AB x BC: q. BD . *Cumautcm punaum B fit extra cîrculum flCD, 8: ma:
Bd fit fecans circulumiaôt BD fit incîdcns in pcriphæriam.

( par 37.1"th a )
refis! BD in D ranger circulugz ACB .

crgo(1wr 3 z. tenu .)
angulus BDC z: ang. Æ

additocommuni angulo CDJ, cri:
angulus BDC i- ang.CD)l : ang. 1-!- ang.CDÂ.
hoc et! ang. BDII:ang,fl-)- ang.CDJ;

[cd (par 32.11". )

. d ang. 11’ , "1211g. BCD ... mg.an quam:
Angulus BCD :7. 13.0.4 .

I qui:



                                                                     

.LibcrIV.’ I A q,
quia veto T11" Ann]

angulus BDA: mg. DBA: cric
angulus BCD z: mg. DBA .

undc [ par 6. pu) I

latus CD: DE . .cum aure-m DE (fer conflruff.) fit æquaIc CA ,crîc
hm: CD : CA .

îgîturqwr 5. M.)

angqus CDA æqualîs ang. A . ’
Cum igîtur angulus B DA demonlïratus fit

æqualîsang.CDA vl- ang. A :crit
angulus LDA duplus foliusanguli A

Demum, quï1(per 5v.)
angqusDBA 1-: ang.ÆDA : exit 8:
angulus DBÂduplusanguli J: ergo
ifofcclcs triangulum 311D habet utrumquc augurons!!! ad
bafim duplum reliquî . q. c: f.

Tropof: XI . Trahi. XI .

In data circula ABCDE pcnçagonum acquî-
Iatcrum , 64 æquiangulum infcnbcrc .

C org’lrufiio .

Esaxnccedcns probfcm: cfmmetur
F triangulum ifofcclcs l: G H , cuius

ï. D urcrqueanguluorum ad bafim G , 8c H fit
’ u duplm reliquîangulîF-

-... In uato circule [par z. Euh») înfcrî.
G’ H [un]: triangulum ACB æquîangulunL.

’ v - triangufo EUH.Angulî ACB, ÂDC (par 9. pri... bifarîam dîvîdantur redis

CE ,. DE . .Ducæntur rcflæ .43, BC, CD, DE, E1, V
Dico pentagonaux ABCDE en: æquilatcrum, 6’: æquïangu.

[nm .

Dl.
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Demmft’rario .

Q Via ( par coxflmâionem i quilibec
angulorum ACB , ADC et! du.

plus anguli CAD, funtque diélianguli
à mais CE DE bifariam divifi :quare
anguliGDB, BDÂ, DCE , 5C1 fingu.
li æquales anguieCJD; ergo ( par

26. tarif. ) arcus , quibus infillunt æquales; ideoque [ par 29. ter-
rij. rc8æ CB, 8A, 11E, ED DC æquales .

Ultcrius cum demonflrati fint æquales quinque arcus CR, Bd
&c. ex his tres quomodocum );accepti,erunt tribus æqualesJ-Iis
manenribus quia anguli 845, ABD &c. infiliunr tribusarcubus
(par z7.terrir.)di&i anguli æqualcs crantzergo figura rcflilinea,
JECDE, cum habeat quinque latera æqualia , 6c quinque an.

ulos æquales , cri: pentagonum æquilaterum , 8l æquiangu.
nm date circula infcriptum. q. e. f.

Tape]: XII. Trob. XII.

Circa datum circulum BLHF D defcriberu
pentagonum æquilatcrum, ô: æquiangulum .

Conjlruflio .

N dato circulo BLHFD T?" Il)
buimj dcfcribatur,pentagonum.

æquilatemm , & æquiangulum BLH
F1). Ex punâisB, L, H, F,D ad
centrum M ducantur reéiæ 5M, UV»
HM, F M, DM , ad quas noten.
tur perpendiculaires ÇA, A], la a CE:
BC, quæ concurrent in punais C,.l,I,
Ci, E; quia anguli CDB,CB1) funt
duobus reâis minores.

Dico pentagonaux ACEGI circa datura circulum BDdfiïlL

.. -.--.- «c-



                                                                     

( Liber 1V; . 161defcriptum elfe æquilaterum , à æquiangulun.
Ducantux refis 4M , CM 8re.

Dmoqfimtîo .

I I N trîÊanulo reaangulo EDM (per47.prî.)

qq. g -- q. O Vl’amer in triangule redangulo HEM [1"!!me 47.) l
nad. E FguadJM i :1 quad.EM; quin

(par «à. l .)
quad. E D)... quad. E F)
quad. DM ) "* quad. FM) î i

demptis æqualîbus 1g: exit
quadÆD :4 quad. EF: quare En: EF.

hoc dcmonflrato .

, In triangulis DME , PME latem’ DM , ME lingula fingulis æqualia la.
f teribus F M, ME, bafifque ED :4 baliE5 : ergo

[PFÏ 8. pri. 1
angulus DME :4 ang. PME , arque
angulus DE? z ang. FEM : igirur
angulus DM duplus an . EMF .

I Eodem modo demon rabitur mg.FMI-H Hem fade! de reliqui: J du gins mg. F MG g
quia vero ( per 27. tartît. ) .

l angulus DMF r: ang. FMH , horum mec-heures ,hoceft
angulus ÈME , 8: ang.GMF , erunt æquales.

Hoc demonflrato . v IIn triangulis EMF , GMF, anguli FEM , PME Gnguli
ingulîs æqnaies cum: angulis FGM, FMI! , latufquc m
commune z quam .

( ter 26. p" .)
IF z: F6 : Mecque E6 dupla Eh

loden modo dmcmflrabirur

.1, » u



                                                                     

152 EuclidîsEIementaGeometricæ

EC dupla ED, &CA dupla CE &c.
Cam auteur fuperius fuerit deo,

mouffratum
EFzED ,. erit&EG: BC.

Coufimili modio demonfirabitut
EC: ÇA ; CA :1. AI 82C.

Ogamobrem pentagonum ACEGI
circuler circumfcrîptum,erit ’æquîla.

terum . . . . ’Quod pouce fit, 8: æquiangulum,
F l ira demonfirarur .

Angull MEF ,MGF fuperius. nonfelum (un: demonflra.
si æquales , Verum eti’am mcdïctates angulorum D E F ,

IGH r quam l ’AnguluskDEF: ang.FGH’: qucd cum de reliquis au.
gulis HIIL ,ulAB, BCD etiamdemonfirari- poffit; pentagee
tium cm criamæquiangulum . q. e. il

Trapojï XIII. Troâl XIII.

la data pentagone ACEGÎ æquiiat’ero, 8C
zquiangulo .Circqum infcribcre .

Corgflmfïîa.

D Ati pentagonî , duo, propînqui angulî,

riam divîdamur mais lincisAO, C0 con-
currentibusin O, qucd punéiurn O dico. cire

. , intra datum pentagonum: tram fi duâæ fint
"a reéiæ 0E, OG , OI demonfirabitur cas elfe
E F (7 æqnales, quia (par la .) in triangulîs ACO,

EGO latera AC , C0 unguis. fingulîs æguàlia
aurifias 17C, C0 , 8e anguli ACO , EGO (perconflrnfizonem)

a"193135? qual’clîfqopriJ bafis A0 s: bali E0, & mg.

CAC: ang.CEO. n I A g I ’ ( par

vîtielicet [AC , ACE ( per9.pri.) bifa. -



                                                                     

chr I ’Cumin" byp.) .
gugulus CM :: ang.CEG , 8: ring. ICAO medietas ang. CM;
cri: æq ualis ang.CEO medieras ang.C:EG:quare miam angon;
un bifaiiam idivifusa recta «50-;

floc morio pourrit demfirari dati pentagoui reliquos au.
gulos E31, GIA elfe biràrîamdivifos a wifis 60,10.

H15 demonliraris nIn triangulis ACO , ECO lutera AC , C0 liingula finguiis
æqualiaglateribus «EU, 00,8: angulus A00 zang. aco; ergo
( par 4.11m) bafis A0 :: bali 8.0 . 17.3de demonflratione adhiæ i
bira,erunt 168:8 .AO.CO ,EO,GO, 10 æquales: gnan: pun-
âum O exit intra pentagonum .

Hoc probato a panifia Oad Gngula pentagoni latex-g accu.
turpcrpendiculares DE, 00,013 OH, 0L.

mamanflm’tïa .

N "nilgaus no, A10 duoangulî BAC , 08A finguli (in.
gulîs æqualcs (un: àngulis’ LÆO, 0L1, latul’que .40 com.

mune: quare (yer26.pri.) 80 :1 L0 .
(kiwi diaum cil de perpendicularibus BO ,LO , etiamde re.

liquis 0H, OP, OD intelligcndum. Cam igitur me perpendi-
culares (in: æquales , fi centre O intervalle 03 fuerit dcfcriptus
circulus nantirait pet purifia. B, D, F, H, L;

Vltcrîus quia f perconjiruëîionem] rafla: OB, OD 8re. fun!
nmgoni lateribus perpendiculares, diâa lutera ( percerai. :6.

tertii.) tangent circulum: undc circulas BDFHL, cri: du to
pentagonoinfcriptus . q. e. f.

Ï’ropq]: XIV. Trobl. XIV.

:Circa datum pentagonaux A B C D E
æquilaterum , ô: æquiangulum , circulante
dcfcribexc.

La Cm-
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l Confirufiio .

DUO propînquî angulî Bd E , .436
( per 9. pu. ) bifariam dividantut

mais ,16 , B G , qua: (par lemmflmm in
prop. 13. bujur. j inca pentagonum côcnrq
mut in G: ducantur refit 6E, CD, CC.

Dame nflratio .

DAtî pentagonî omnes angulî ( par conflrufiianm, é- pet
. demonllram in univalente prop.]funt bifariam divifi a te.

a 19 6A, GB, GC,GD, CE . Cum autem’(p:rfiqpqfitum ) dama!
pentagonum ABCDE fit æquîangulum; talîum angulonun me,

(heures erunt æqualcs : quatre . VI n triangule AGB (idem de reliquîs triangulîs intelligcna
glhmhngulus CAB: ang. G B A: ergo (pu 6.pri.) GA :2

Si ïgîtl" 0mm: reâæ a punâo G ad pentagonî angulos dame
(mgr æquales , circulus centre G , arque diflantîa G A de.
fcnptus, tranfibît pet punâa A, B, C, D, E: Mecque cri: data
pentagone circumfciptus . q. e. f.

Tropoff XV. Trou. KV.

In data circulo AE C exagouum æquilatc-I
rum, 64 æquianguluminfcribere; *

Caigflrufiio.

D Atîcîrculî (par 2. mugi] invcnîatu:
centmm G . ducarur diameter B G E .

Incîrculo f per1.buju:.) accomodfiÇIBl’ re-
âæ En , BC fingulæ æquales (cmldlametro
BG . Notentur reôæ ACB, COERddanîtilf-
quæ refis: CD, DF,FF: FA.

Dico figuram ABCDEF effet cngqnumJ
æquiIatcn-um , 8c æquiangulum date encule

infcriptum . De-



                                                                     

2’31", 1 V v; .7 .1 id,

. Dexàmflmiy »
p’Uo Êrhngula BAC, 8C6 (pertuflruâiamn) tannai.

huera , Mecque"! pu 007014"). 5. pi.) æqnianguh...
nm autem [1032. pH. j in triangule ms anguli tînt. duobus

I nais æquales ; angulus BGA erît renia pairs duorum nacrant :
hoc’îdem dîcendum de angtflo RGÇ: quam anguhn BGA ,’:
ang. 86C , atque rima! æquabum dues renias partes ânonna

Iteflorum . - U , .l lnfuper quia ( p" 13.)". )angul! CGA, CCD faut æquales
duobus mais, 6: angulus CGD tafia au duorum te;
60mm: confequenter ne; anguli 36A, B , CCD-inter
fe æquales .   eCum actera ( par u. ph.) (liais angulîs æquales En: angulî
DCE, EGF , FGA ; fex atygulî ad centrum G conflîtutî, cran:
agamies: quo hante in triangulis BGA, BÇC &e. (par 4.pri.)
bafes A8, BC, CD, DE, EF, FA , æquaies en! nt: ergo Hexago.

mm erît æquilaterum . . . t Ilamper cum æquîlarera fin: trîa’ngula ACB , BGC &c. (pu-
ceron 5,1114. ) taîium triangulorum angnli «un: æquales: ex
quo lequitur, angulum ABC (idem valet de reliquis ) adæqua...
rc angulum BCD , cum ambo ex æqnalibus angulîs componap.
tut: une Hexagonum date circuloinfcrîpmm, eût rquilatc.
un, æqnîangulnm. q. e.f.

C orollarîzgm . . Î
Inc manifeflnm en Hexagoni litas æqualeeirculi femîdîa;
mette nui: BA Hexagoni tatas [pa- demonjlmta] æqunt

7"ny ’XVI. Trou. XVI.

I n data circule ABC de.
feribere quintidecagonum
æquilaterum , 8K æquiangu-

, 1mm

L 3 Con.
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Conflrufiio .

» N data circqu .7 per huma] de.
e (Eribatur triangulum aquiline.

tout A 8C . Rurfus in codera circula
( [Ier x 1. hein: . 3 defcrîbatur penta.
goumi! ADEFG r aequîlaterum , 8:
æquiangulum , cujus unau angulus
fit ad punflum A conflitutus . Anus
DE (1er u. tmij . Jbifariamdivî-

. . . . dater in H .Î Dïco reflux: Dl-[en’e lutas quintidecagonî in date circule de.

faibendi è .92mmgflmtîo . 4

Via trîangulum ABC par conflruffîonm) et! æquîlate.
mm (1m curai. 5. pri. cri: æquîangulum; quare (pu-28.

m rif. l arcus A B, BC, G-A æquaïeé cran: . -
0b eamdem caufgm I pereanfiruflionem) ADEFG efl pentz-

goum tquilzterum «gager z8.terrij ] quînque arcus. A0, DE,
EF , EG,GA tquaIes cran: .

Bis fiantîbus quinum partîum, quindecîm cl? rota cîrcumfe.
renfla A BC, talium partium quinque erît ardus AB, de fleurit
arcus ID: quaxe Martin: partium duas contînebit arcus DE:
cum auteur arcus DE l percanjiruçîionem ) fit bifarîam div? us in
1H , crie arcus DH pars decimaquînta , rotins  circumferentiæ
113C , [Inde reflet DH erît corda , flue rubtenfa decim’æquîntæ
partïsinregrîcîxcnlî ÀkC: fi îgîtur in dato circula (urubu-
jar. ) accomodentnr refit ipfi DH æquales.a in citcqu cri: mon.
marum quintîdecagonum æquîlaterum, cuxus omnes anguli gym
înfifiant trefdecîm exdiéîîszrcubus æqualîbns rpcr 2-1. rem]. )

erunt inter fe æquales: quamobrem in data çîrculo dcfcnptunq
exit quintidecagonum æquilzterum , 6c çquiangulum. q .e. f.

a . ’
. a9 e Elemehti e Mardi rôtir;

A. g! î e .
:

LI BER. n.



                                                                     

, eLIBER V. à  
E U Ç. L I D Il S

ELEMENTUM QUINTUM.

ï pEtFINITIONEsw
Dgfinîtîo I ,

PARS dicitur magnînîdo magnitudinîs,:mi.

nor majons, quando mmor mentux majorent.

l B I A3 fit ma îtu.A , . C do . magnîtïlinîsn AC, atque minotquam AC’,& ipfam AC mctîatur,tunc PARS vocatur. ,
Quîa verô minot magnitudo pouf! maiorem adèquatè, 8e. ,

inadæquatè metîrî, ideo pars dîvîtur in ALIQUOTAM, 8:
ALIQUANTAM. Pars ALIQUOTA dîcituriila , qui: au-
quotîes fumpta adæquatè metîtur fuum totum : talis et! linea
trium palmorum , qua: ter fumpta adæquatè meritur lineam
novem palmorum . e ’

Pars ALIQUANTA dîcîtur i113 , quæ înadæquatè meri-
tur fuum totum, talis cf! linea 4. pal morum refpeâi vé ad lineam
Io. palmorum: nam linea 4. palmorum bis accepta deficît, ter
un) excedir lineam to. palmoxum .

SCHOLIUÀII.
S Uperim data Endifir lefinitin videur innlligenla de fila

par: ALLQUOTA, quia [me alignant: accepta metituffimm
tout»: , mlnfie me par! 11119111147)! , que dliquotin finnpm
ml excelle , Un! deficù afin me . Judo infuper ,. par"): ALI-
QÇANTJM ab Euclide in 7.Eleu. lib, ne» parte»: Je) par":

le. and- r



                                                                     

168 EueIidis Elementa Geometrîei l
appellari , à: "à? , quin linga 4: [dingua (elqtêêgl linea»: 6.
gainant»: «on partent , fed du!!! remuante: comput.

l ’ Il. f: . .MULTIPLEX dicîtur major minons, (pian.-

dd minot metitu: majorem. ï h w * »

A, v i l S î B aliquotîes fumptz metîa.
.. . . . turA , tuneA vocaux: mul-

B . ’ tlplex ipfiusB .
. Paf; IIL

RATIO appelletur duarum magnitudînum
ejufdem generis" mutuel facundum quantitatem
habuudo.

OUotîefcumquelduæ magnitudînes eiufdem generis , utî (une
duo numerî , du: lineæ, dune fuperficieswel duo folîda ad

ilViCemcomparantur fecundum quantitatem quatenus (cilice:
ana quantitas fit major , minot , vel æqualîs alteri ,- tel-i: com.
paratio , feu refpeâus dicitur RATIO , 8c a nonnullis PRO-

PORTIO .I , , aNota . Illa quantitas ,-quæ ad aliam comparatur Vocatur
ANTECEDENS , îlla verù alia , ad quam comparateur, dieitur

CONSEQUENS . .Si magnitudo A comparant ad B ;tunc A dîcîtm’ antecedens,
8: B confequens : Si polies: B refexatur ad A , cric B antecedens,

8K A confequens. I v -S C H 0 LIUM.

! l a . .l I .1)! rargomgm, dtrqfione. U A .1T I0 filperiu: dqfi’nita univerfaliter accepta partztur in;
  rutionem rationalem, femexpohibilm, 6* irtaliqiaalema)

feutncflhbilem a l ’-l 5.1..1.1.zl’ d. ’Iix ,iîd .a4 Prune. Ratioratrqtmlu1114filature.q"4,"wl’"";lml’"?"’ 5m
".17 l la!!! (filma ratio, qtm radie inter viuglznjudùzg .15,qu
n°40 "4’th P017?! mamelu: sage-.10"; quiznumem, mdggaqt,

rumina: lad B que duplam . .. l, :-
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Secundo . Ratio irrJtianql’ii Fila munir , quæ nmheri: exhibe.

ri naquit : mli: a]! i114 ratio ,  que! nuât inærq’iametrum quadra.
z xi , 6’ lutta eiufdem quadra" ,uti ab Euclide m prop. I [7,111151 a.

fait demaizflratom . , LAli ’ ruera Scriptore’: reliânalem ratinent expirante, diaule,
en»: me , qua cadit inter qmtntitat et commenfurabiler, nempè il.
la: , inter que: tinter tammrmi: par: aliquote : profitera: nume-
int ad nuaient»: nuilmalam jèmper babebit retient»: , quia faire).
unitarfimper efl (animant: me’nfiird Minium intimeront»: ; uti peut
in bi: numeri: 7, à 5, quorum aterque a!) uni tata menfiiratur .

Irmtiomlem poflm rational): exportant , dieendo , illam "par;
ri inter- quantitatetï quam»: titilla par: communi: aliquote rayeri-
ïur , mi matit in diametro , (0’ leur: quadraii,-eumb4 dufflllflm
titan: titillant babeant commune»: partent a!iqnotmn,quæ tant dia-

À natrum , quam [and qfldtb’dfl. valent mergfinjare ; queniadmodum
ab Euclide in prop. 1 1 7. lib. Io.fuit demonjlmmm .I

Nom . Numeru: ad numcrumfemper babet rationem rationalem,
Mecque Ambon: ,ut oflendaut inter magnitudinet ridera maligne-th
rational"): , communiter dicunt’babere rnt’ionem endentent inter un-

Merum , 6’ numerum . 4 . 4enuo . R arianalit ratio denim fizbdiwiriitur in rufians»! arqua.
lilatit , 6’ inæqualitati: . Æ qualitati: ratio munir i114: , que
inter «guide: ruagtiitudine: reperitur ; mi a]? i114 , qutitm’r 4, ô.

4; r0, 6’ 10. reperitur. IItmqualitatir ratio appellntnr ilIa , que inter inæqualn nm.
gnitudme: "parfit" , mi cf! i114 , que: baladin , du»: mimera: 20.

ad 1 o ,l rut] ad 7. comparatur . l . lQuota . Ha inqualimti: ratio iterumfiibdioidimr in ratio
ne»: majorir , arque minorir itmqualitati: . Malari: itiæqu alitz
ri: ratio litùtlr, dum’maior magnitudo ad minore»: refertur : ex
advetfi i114 ratio , que babetur, du»: minor quantita: tu! nmjo.
rem refertur , minot-i: imeqmditati: ratio nuncupatar .

(Luth-I a . Utrdque barn»: rational" in quinquefpeeie: partirijbo
let, que bi: nortiinibu! appelluntur .

Ratio Multiplex
S u perpurticuhtrir .
Superparticm .

Multiplex juperparticulariro *
Mul-
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Multiplex Superpartient . .Tri’a priora- zonera dictentur fimflicia; duo (un fqfleriori

compofita appellantur. l ’Sexto. Katia M ULTI PLEXbabetur , du»! major quantitar al
minorent comparata ,eamplurie: continet,uti ruent), dam nomma:
a. ad 2.:0mparatnr.
c 9450 ad ,malnjliciumjpecieg quanlo major quantita: et! mi.
honni comparant , tain bi: comprebendit , alicttur DUPLÂ; fi
3er TRIPLÂI; [fumier C EMTUI’L Â , minfiqaenti Tabula.

Ratio 4 ... z Dupla.
Ratio 6 -- 2 Tripla.

. . . Ratio .8 .-. 42 quazirupla.
c . .l Ratio 1.0..- ) Sextupla 61-.
, Septimo. :SUI’ERPÂ m CUL ÂRIS ratio diciturfiuzîdo major

quantifiaminoremflrmelaontjuet. à? que! "manet , (Il par: ali.
quota mmori:;.uti.c’ernere Iicet, du»: mimer-m 6. et! numerum 4. re-
lj ertur; fiqmdem 6. finie! continu 4- , ataxie refiduum 2. e]? par:

alignera nmneri miaori: 4 . O .004-00 . Quantum adjjaeciet :rationum fliperparticularmm efl
.obfirvandlirn,giiod granula major quantita: eMnoremfetneI cantiner,
(’9’ infilperxefiduwn g]! medietatminari: , dicitur ratio 15155927.
1L1 15R Â : si mon cantineatfimel, c’rxefiduumfit tertio par: mi-
par... appellatur ratio 515821075 RTIÂ; quad de reliquie qui":
intelligendmn , arpent ex apfglîta tabula.

Ratio à ... 2 . Sefquialtera.
Ratio ... 6 . Sqfquitertiu .
Ratio [o .- 8. Sef’quiçuarta .
Ratio x; .- 10, ngguiguima. ée.

Nom) . Ratio SUPERPÂRTIENSdt-cimr, quittait) major que».
titane-14m ad minorent ,eamfimel tantinet , 6.1.1 quad rafla! col.
Icfii m flonflon: efl par: Aliquanta miner-ù. Hocîclarê confiai,
du»: mimera: quinariu: aluminium refertur ; liquident nuoient!
quinarintfimel . continu ternftfùnn , qui-que reflat bituma , cf!

par: jargonna mon": ternarij . . .Su!) hoc rationi: genre imminent continentarfltect et ,. mon que
reniant-t par: aliquante pote]! 50? du: renia farte: mmoru: pa-

n-
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rirerporefl cf: m: quart": parte: cinfienlminorit; quatuor 411111..
ne; ne: quinto: arc.

Si major quantitdr faire! confina! 0113107101, dtqù! rqfiYunmfit
11m mais par": mmori: qnâ’titmir,mnt dicitur SUPERBIPA R.)
T115 MS TER T111. Si n’fi’dzuîfi-t m: quarta parut miaorùflppel.
hturSUPERTRII’ARTIEXSÆJAK113,11:infiqné’ii Tamia.

Rm’o s - g. Superhflrtîenrfertiàn 1
Ratio 7 - 4. Superfrifurtienrquarta:a
Ratio 9 -. 5 4 Super nalriparmnrqninmro
latin 9 .- 7. Swperîiptfllmffi’pt’imarv

H41 ùfi’mflicium rationumgenerièur. I

    1 il): Compcfim .
’ Daim . RatiaMîLTIPLEX SUPER FÂRTÏCULARTSW.

tatar, 111m maior quanta: 1111m: minorent comme: , inraprrque
partent alignant» minorirâi enim 111i: comme" 3,67 infuper par.
un: cliqueta»: tyfiur , buiuflnadi ratio Jïcmïq en: MULTI:
PLEX SUI’EKI’ARTICULÂRIS, a: in 1111: "un; .

Rzm’a la .- 4. Dupla jËfÏquÎàÏtech
Ratio 13 -- 3. anùuplajèjëuircrn’z.
Ratio 26 ---  8 Trtpla fefquiquarm.
Ratio Il m S’IDuplafifqfliqw-nm.

Unie-15ml: Katia" M ULTI PLF X SUI’ERPÂRTIENS lz’tilnr,
gaula major quanitar purin (1311"?ch min 0m14? (flirter parte»:
aliquantdm minon! z S1 enim mawr’quamitu Â pluricr tontina; .
minore»: B,ér’ refilimmfit pur! aliqmî’m 1’ pfut B;MÏi: rutioJitë’dÆ

à?! MULTIPLEX iSÎI’ERPÂIç TIENS, ut in bi! "ampli: .

Ruth 8 ... 3. Dupldfilperbiparlienffertîarc
Ratio n ..... 4. Duplufapmnpartienrquartar.
Ratio 19 .... s. T11;lafizperquadripardeurquintar.
Ratio 19 --r 7. Duflajîcperquintupargùntfiptirmafa

. l - ,Ha, le: rytionibur "un"! magnifiai: .

1 i . . l V .   1 1Duo-Jaime; . Sub illo mnomcmgcmre , quad 11111101111»th ne
fi S.
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tir dicitur, dumfcilitet miner quanti!" al major": refertür, tu
rufianumfiecic: amarinent!"- , quatflll rama: maiari: inæqmditlc
111,11: page ante explicwvimur. Mg mimi: incqualittiti: ration"

[11141411111111sz indicantur; a: tu bu axe-m1111 .

. -, 1 . . . . I kana Ratio 4 -- 6. En!» l’erquizitem.
.’ 1141:0 5 -- 7 . 3116 figerbipnrtièn: gaffant.

Kari-0 8 -- x s . Sub luplal’èfquiqudrtd .
Rem 5 a 118. 75:15 tnflafipmripmim’k gabant.

- . Dçfin. ’I V. 1
PROPORTIO dicitur rationum 5mm.

tudo. ’ 4 ,I .Q vaudoïquamîtates ad invîcem comparatæ (Mil-es obtî.
ment rationcs,uti (un! ratiches, càdcnrcs inter nuât

4.: &intcr 9,6: z. talîs rationum’ fimilîtudo, fiuè unifor-
mitas PROPORÏI’IO appellatur . A Græcîs dîcitur 1111.4.
L00 Il ,15: à quam plurimis Latinîs PROPOKËIÎ ION du T 48 I

vocaturo
De marij: Troportionum [patiebun

SCrîptorcs tres amgnaut Proportionum fpecîcs , qu: fiant
Proportîo GEOMETRICA . a
froportîo [RIT]! METICA .

, Ptoportio ÆRMONICA , fiuè MUSICA.
- Proportîo GEOMETRICA dîcitur,dum quantitates ad 31h:

comparatæ’camdcfu habent ratîoncm g fi enim quantitatgs A.
18: B compafat’æ ad C , G: D uniformes habeant rationcs: in ra-
li cafu hæc cri: dîccnda proportio GEOMETRICA : Si 1 bis
confina: C. paritcrquc Bbis contîncatD ; un; rationum fi.
mî-litudo componit proportioncm GEOMETRICAM .

Hæc’GEOMETRICA proportio partîtur in CONTINVAM,

a; DISCR ETAM . , ACONTIN VAvocatur ma, in qua intermcdîæ quantitates (a.
liter accîpiuntur , ut 6m ançcccdcntia , 6: confcqucntia ratio-
num, ut in hoc cxcmplo .

. Pn-
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Proportio Gcomctric: continua. .

11 B C D E2-- 6m18-1162&C.
In hac enim proportion: numerus B (idem palet de reliqain]

mon folum cil confcqucns refpeéiiuè ad l, verum etiam antecc-
deus relatiuè ad C 5 qua de caufa hæc proportio dicitur contin.

"3:3 a c .DISCRETÆ proportîo Gcometrîca appellatur, dam inter.
mediæ quantitates , feu tcrmini femcl tantum accipiuntur, in

. ut fiat veluri rationum feparatio: ut in hoc exemple .

Poportio Geometrica difcrcta o

VA’ B C D
2-6- 20-60

a... fig.

In hac proportion: B tantummodo ça confisquons. ipfius A 5
mon autem cf! antcccdensrpfiusC, un «tenir in proportion:
continua .

Arithmetîca proportio dICxtur , quarrée tres , vel plans un»
mari camdcm obtinenr difi’crentiam, mi fun: in; numen .

4-7...ro-u15-w16-8tc.
l’atiterhæe proportio ARITHME’TICAjn CONTINVAM,

arque DISCRETAM partitur .
’ CONTINVA dicitur , in qua inter medios termina" cadem.

en diffcrentia . ut in firpcriorecxempioin que intcr 4. , 8: 7.,
8: imam, ôz ro.trcsmedîantunîtatcsq

DISCRETA proportio Aritbmetica vocarur,quâdo inter ter.
m inos intermcdios cadem non et! diferentia,ut in hoc exemple.

A. Br Cl Dl2 un 40 n 1° F! 23
ln hac enim proportion: ma differcnria , qua: en inter 2.,8t

4. non en ma , qua inter 4.35.20. reperitur,idcoq; DISCRETA
proportio (licita! .

Iro-
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Proportio A rîthmctica commua.

.2’--4.-6-- 8-- ro .-rz&c.
.Proportio Arithmctica difcrcta .

2 .- 4: «20 -.2:: 25 - 278cc.
- HAR’MONICA,Ifiuè MUSICA J’roportio dicitur, quando
tribus vdat-isçqumtitatihus .;Pl’Îl1]83dICfIÎam camdem habet ra.
tiommguamdirtercntiaintorprimam,&fccundam, ad 415:.
rentiamjntcrfccundam , & tri-tian].

SÎcnimpropofitîfintifiitrcsnnmcri 2’ Î
. - -’ s

quia ca-
dem cfizratiolprimi A ad tcrtînmC ,ac dîÏfcrcntîæîntcr A , dt B
additïcrentiamîntch,&C,Lhî’numeri idiccndi crunt in pro-
portioncHARMONICA,diuè MUSICA.

I311: auront proporfio H A RMONICA ., atqueMUSICA ap- t
pellatur, quia Muticæiconfonantiæ.hacproporticmc expriman-
xur ; .datissnim his numcrismrmonicà proportioualibus

a"... 8 -- t: 4- a;
Ratio 8.3dî6. Schuitcrtîa . DIATESSERON, fifi quarrant

I .confiitu’it,
Ratio 1 2 .348. fefguîalteucôtinet courantiam D! APENTEN,

v- ’ .fiuèlquîntam.
Ratio 12. ad 6.dup1a indicat çonfonantiam DIAPASON, fiuè

« .oâa-uam . lRatio 24. ad .8. triplaoücnditconfonamîam DIAPASON,&
DIAI’ENTEN., hoca-(l .duodccîmam. A

Ratio 24. 3d 6. quadrupla exhiber confanimtiam DISDIAPA-
SON , finèdccimamguintam.

Bac de Pxoporxîonumdivjfione.

par. V.

1112: magnitudincs inter f: rationcm habet:
idicunturi, qua: multiplicatæ poilhn’t fcfc invi- 1

6cm fupcrarc ,.- . .Eucli-
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F Uelides( in Def. 3.) duarum magnitudinum eiuf’dem gaine.

J ris , fecundum quantitatem habitudi’nem RATIONEM
vocavit; in hac vero ( paf. 5. )- exponît quid requîratnr ad
hoclut duæ quantitates e)ufclem generis rationem habere dicam
tur, duminquît, mas tantmnmodo quantitatesdicii’nter a» ra.
tîonem nabote ,. quatum utravis multiplicata ira augeri poffit ,

ut alteram firperet- ,Illæ etcuim quantitates , quarum nua quom odocumque mul-
tiplicata nequît alteram fuperare’, 6: econtra , nullam habet:
poilant rationem z ex quo collîgîtur , lineam finiram ad infini-
tan: nullam poile dici baberc rationem, quia finira linea que. x
modocumque multîplîcatafiequît infinitam Iîneamfuperare.

k VI. ’
Prima magnitude ad rebouclant , «SI ter-ria ad

quatrain eamdcm rationern habere dîcuntur ,
t cum prima: , 6C tertiæ æqualiter muItîplieia a...

fècundæ, &quartæ pariter multiplicibus ( fe-
’ cundum quamcumque multiplfeationem ) un

rumqueab vtroque, vel aequalia furie, vel una..
excedunc, veI uns. deficiunt, fi prout inter le;
refpondent, ira fumpta fuermt .
infus huîusclefinîti’onis cl! , qucd pofitïs quatuor magni-

tudînîbus A. Br Co Dr
fumptif’aneprîmæ- A , & tertiæi C pariter multiplicîbus, fecun. .
tium qtramcumquemultiplicationem :1 pari’terque acceptîs allie
æquemultiplitîbus l’ecundæ Bi, 8: quarta: D, imita quameumque
multiplicationem, fi inter hæc pat-rite: multi-pliai: talle ordo
rame: inveniatut vîdelicer, qucd: I

’QJaaudo multiplex primat A firperat multiplicem recrutât: B,
’ etiam multiplex terti’æ C fllperet multi plicem quarta? 1)..
(bande multiplex prîmæA minot el’t multiplia: recoudre B,

gnian: multiplex tertiæ C mînor fit multiplicequartæ D.
04m”
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Quando multiplex prima A æquat multi plieern feeundæ B;
etîam multiplex terri: C æquetmultiplieem quartz D .

Quibufcumq; acceptit pariter n1ultiplicibus;tunc quatuor pro.
polit: magnitudi-nes A. B. C. D. dicendæ cran: in cadem ra.
clone , hoc et! qucd

Ratio prima A ad feeundam B Emilia fit ration!
renia: C ad quatrain D.

Plpfitis quatuor numeris fum.
pti que pariter muitiplicibus -primî A, & terril c, (ecundi 3’ a °° 0°

B, 8: quam D, fecundum. 4 3 2Puanilibet multiplicationem; a I C 8 . .1, tu in hac tabula , quando 2* z ’ n ’ ’4’ l
multi plex priori A lapera: mul. 15. 3 . .
tiplicem feeundi B, ctiam multi. . ’ ’ 9 ’ 4 ’
plex terril C ruperet multipli. 36; 36; la; la,
com quanti D. a

Quandn multiplex primi A minot et! multiplioe feeundi B ,
etiam nultiplex tertiiC miner fitmultiplice quarti D.

Quando multiplex primi A æqua’lis multiplici fecnndi B,
etiam multiplex tenii Cæqu-alis multiplici quanti D.

floc (avaro ordineinter lac pariter multiplicia in quacumqu
1multiplicatîone: quatuor numeri ’6- 4. -- 3-- z
dicentur habere eamdem rationem , hoc cil
Ratio 6 ad 4 cadem fine finJlis rationi 3 ad 2.

SCHOLIUM.
Omnium ex modernis- Seriptoribu: entendant , banc Euiüî:
lefinitionem potin: inter propofi’nouer demanflmnlat, par)!

inter lejînrïione: efl e reponenlam ; quorum ratio poufima e11, que:
"me: obfiun efl i114 neeejjhria connexio , qui: («du inter. crime»:

1 pantermaltiplieiumfiapen’u: ab Euclide tropqfitum , é- tllam ne.
tian"! finititudinean,quam babmt iIIæ quantitates , quarumpfimt
«que multiplient . Etfimê , fi mritetemfkteri wolumu: , 7mm.»

- . fi!-
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I ,1)pr , 743101? In quarumquetmuïtipliearîone, quamïo ontfltipleae

[mon magnitudiui: fuperatmluflieemfimndœ, etiam multiplex
"une fripera: lmltiplieem quart: : qumnïo «quai: , «guais, 6*
quandomnor, .miaor, sa in Euclidiaua definitzone 3 mm appare’t
jafirctenrratio ad dictait"): i114: magnitudiner tannin: ibabere ra-
uonem , liter ralliait nugnitudmam æquemultiplicia fervent ordi.
nepnfiiperioritarir , infertorirazu , tir «qualitatif ab Euclide pre.
fortifiant: quanzobrem «(1&1 Âmbore: ooluntbane rUeriral’em ejfu
denzorylrandam , mon autemfine demmgflratrone.tanguamdçfimtio.

ne»: admmendam . p.anmabremilli Ferîprorer , qui Euclidiauam definirùnem red-
jere nolunt , fequeutem proponunt, dieemïo

Dali: quatuor magnitulinihu Â. B. C. D. queœaimozïum
prima A comme: , me! cantinetur in f manda B ; tira renia C un.
linea: , weltomineararin quarta D 3 dam magnitudine: aimais
arum in eadem ration.

Ad ojlendenlum pollen, quamïo mm and magnitulo (ratier , je:
ira continent , m1 contineatur in alia , quads: alia alia»: tontiner,
(Je! in alia cantinetur, ad JILILLUOTÂS PÆRTES SIMILES w- N
carrant, fila: feilicet,qu1e aqualiterfua rota menfi1ran’t,utr tuait
in parfilant 2. a 5. refiefiiuê ad rota 8. ,. de ac. , un); a. æquo-
liter menfurer 8. , ac 5. meufarar 20.. quad denier? ac aliter-e .

9490110 prima magnituda aqualeter tout met [envidant , a:
renia continu: quartant infirperqueeamdem partent digamma... ,
11e! cafdtmparte: dliqulntdr , (Un magaitudine: diaule: fluor pro.
particule: , in: et? entier-n rationaux imbattu: mi cerner: liter in
bit nenni: r 2.5.24. 1 o.pr1mur mon navrera: 1 2. bi: tantinet faun-
dmn 5. , é-infiqer duarparre: amura: Jpfiurficanlie: parirer ter.
n’a: 118601011! 24. (vitamine: quartaut numerum 10.,6’ enrayer du"
quintal parte: ipfiu: nuoreri to :. quarefieundam banc defiadtionem
ratio 12. ad s. cadement ac ratio 24. ad to.

Ha: in raflai: dahir: , aufiifiçet in dçfnieadir magnitudinîbu
tandem rationna babentibur aceipiendn: fit ordo aquemulripli.
un»: , mi doter Euclide: , ml recurrendumfir alpine: aliquote:
finale: , mi 9011m! aliqui Modernorum, plage: addere feqzmrtia.

Qu’a Hadith: mini: dqfinire magnitudmer eamdem rational,
ratatinait», quam irrationalem babenrer, coaÉÎWfizir "une?
n ad au». patin: multipliant» craillera, quemfupra expliqu-

- - ’ ml ’

fi
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nm: , quiz nil noria: [mirait , qua exponem utgnituline: (mien
"une": , ta’m "rimaient , quam irrationalcm baba": .

Ï Moderni Scriptorer , qui earndem magnitudinum rationna mali.
gnehmm!pnrtiumfimilimdini’rcfandunt ,fblar magnitudùm! cm
le»: rationalem ariane»: balzan: comprebenlunt,’-non une»: irra-
tionz lm , qui: irrationnli: ratio nulle»: admiitit parte»: aligna»
un», «Je! ahgmtntdm ,fccur non eflèt ratio irrationalir .

Hixflantibu: widctur Jicendmn Euclidianam proportiomliun
mngnitudinmn dçfi’nitionem, tu»: ra riantes, quam Inationale: m.
tine: comprebendèr: ; Modernorum mm) dcfnitiontm au! [du un
flanc: rufianalcrjïaxtendcre, non ante»: ad irrationaler.

Ncquejîtt efl appétit»? contra Euclidi: dqfinitîanem dicenda au.
bina delitefi’er: connexionem cadran»: inter multiplicium ordinem ,
6’ identitati: rationcm;qnin fini: manzfqflnm a]! baud necejjarim
(je rations»: reddcrc, arfcÜicet m ana, ml alia mode dcfirian.
Mr , cô- in apertum pour: connexion»: rudenter): inter dçfi’mïio.
mm, é rem dcfinimm ; tumfiuirfit quad manqua»: ra: definita de
aligna r: afirmernr , nifi pria: funir demonjlmtum defimtioncu
aide»: rei convenir: : qui defnitionmn ration: inquirunt , en cum
propofitionibur confimdunt .

Euclide: in to. defin. lib. primi Elcmentomm , angulmn rafla»:
iIIum dia? , qui)?! a rafla Iincafizper raflant endente: dm" "3"!"
deimrp: æqnalerfacit . De bac dçfinitiom rationcm gnan" , un
frimer Hadith: talitcr angu [nm retînt» dcfinivcrit, ridiculumfo.
fg! , quia dcfinitio wnnem rationem excludit , fiat: non efièt. dqfi’ni.

" Il? .- thod (le .angtdi refii definition: 1116714»: efl,dc bac fait»? daï-

mnone peut! intelligendum . ’ n . ,  [lido (mye; aflkrenre: definitianem Endia’i: tamqmzm 1.112,91);-
aunn, aliqmque Fragmenta- , m propofitione: den10nj1rent , dît".
paner: azimuta , une qumïur a]! diflîculmr, gamma. dm:
nitiomm ab Euclide propqlïtam , ut lèdulo conjùlerannbu: clarènap.

pardi: . ’ » .V Cam igitur par imam Euclili: Jqfi’uitinnem [2111451 qupmmque
.   dxiomarc, 1.1.uzdfirti: rata, 0mm: buùu’Elemenri I’ropflfitrone: de-

manflrenmr , fluim duxi Eur’ulundm dqfiîzittanem. (trips-H4 ,
quam propojîtiorw: demgnjlmnda: tzlmquam dan-onzain afinrmare .

D051. .



                                                                     

lefl V: :7,Def. V11,

Illæ magnitudines, quæcamdcm Rabat: ra-
tioncm, PROPORTION ALES voccntur ,.

’î-gna quatuor magnitudînum proportionalîtatem indican.
tia,hæc fun:

A : B: : C: D
Quîbus fignîs ramper indicabîtur rationna A ad B cflèillam,

quam obti-nct C ad D ;quod en idem ac diacre. l
utî A ad*B, ira C ad D.

Dg]: 11111.

Prima magnitude ad ramdam dîcîtur baba-4
te majorcm rationcm, quam tcrtia ad quartam ,
cumfuppofitis paritcr multiplicibus primat, ô:
tertiæ , atque fccundæ, à: quartz, in aligna mul-
tiplication: multiplex, primæ cxccdit multipli-
çem (ccundæ , at multiplex tcrtiæ non ex ccdi:
multiplicem quarta: .

P Ofitîs quatuor nunècrîs, qui; A . B . ’C. D.
contîn et: on , no

funptis pariât: mxlltiplicibuî A, ’0’ 4l 6* 3’

61C, atqucB,&D, dummul- . . .tîplcx primî A fupcrat multipli- 3°- 3x ’sv 3b
cem recundî B, multiplex terril C
nonfuperct multipllcem quanti D: dîcendum exit A ad B un;
591cm habet: rationna, quam C ad D. v

fiflflfiflm Iaflflflîfiîï

M a ’D’f-
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0214.715x. n
’- PROPORTIO in tribus tcrminïs pauciflïq.

misa codifiera dlcuur. r
Vîàad’ habendlam. proportïonem’ du: l’altem reqni’runtur

ratiches, 8: quælibct ratio duos habet termîlnosl, nempë
Anreccdcns, & Confequ’ens ; inde fcqnî’tun’proportî’onem in

tribus tantum pauçiflîmïs rerminîls pelle: confinera, quîà- idem
terminus porcfl elle cqnŒquens unîusr rationîs ,. 81 antcccdensr
altcrîus ruti’cerncrc ficet in hac proportiOnerepcrta-in numeris.
2.. 4.. 8; ,. in qua med-lus terminus 4. cfl’confequcns rationis 2.
ad 4. ,, 6; antecedensaltcrius rationîs- 4..ad 8.

fief; X..

Sil trcs- magnïtudïnes AIE, C fluerilntwprœ
portionlalcs, prima A ad! tcrtiàm C dlicitur ha;-
bcrcl racionem DUPLICATAM ceins, quam;
habet: a’di lèoundlam B.

ç P quatucr magni’tudiheç D.- G.. fùcrînt propor’tïœ
L hales, prima Dad quam-(am G dîtî’tur habet: triplicatamz
satinera crins"; qqamprimz Dhabet ad; fècundam E.- ,

Hocque’dcinceps l’amandum unoamplius ,, quam: dm 130903
aïe extiIerit a

, me. XI. . .HOMOLOGÆ ,s flue fin-îlets radôme lus-1
gni’tudincs-dicuntur’, ançcccdcntcsrquldcm cum

anrcccdcntibusl, ÔC Confcquentcs: cum: confè-

qucntibus. -I fùcrînt quatuor magnîltudîncs pfopoittîlonalèsl A. 3.. CL D;

,wŒCCdcutcs A , ô; C,dicunt.u: HOMOLOGA; quemad«

l ’ l med un).



                                                                     

(Liber V; . [13 r
modum etîam confequentîa B , a: D HOMOLOGA appellalh

tut. VPaf. x11. l
IALTERNA ratio dicitur comparatîo ante-

ccdentis ad antecedcntem , ô: confèqucnns ad

confequentem. -
Ota. In hac, 8: in fequentîbas definîtîonîbus Eucl’qdes

ofiendit (ex arguendî modes , quibus uti puffumus in ma-
gnitudinibus proportionalibus: qui fequentîbus nominibu-s ap-
pellantur .

I. Alterna ratio , feu permutata ratio. l
2. Inverfa ratio , feù è contrario .
3. Compofitio rationis, feù coniunâa ratio.
4. Dlvifio rationis , feù difiunëla ratio.
5. Convcrfio rationîs ," five euerfa ratio .
6. Ex æqualltate , feù æq-ua rafle , quæ ctiam ex æquo (li.

mur. v
t

me XIII.
INVERSA RATIO diciturfumptïo con.

fequcntis ceu antececlcntis ad antccedcntem,
yclutpd con-fequen rem .h

. I Def. XIV.
COMPOSITIO RATIONIS appellatur

fumptio anteccdentis cum Conlèquente, ut
une. magnitude ad 1pfum confcquens.

HÆC compçfitîo rationis duplex eû , qnarum une dîcîtur
compofitxo rationis CON VERSA , dum (cilice: antece.

M 3 . .dcns
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deus, 8: confequèns, ut unum , comparanturad antecedens :
alter: verodîcitur Compofitîo ratîbnîs CONTRARIA , quæ
evenit, dam antecedens tefertur ad antcccdens, 61 ad confe.
quens , ut nnum .

paf. XV. ’

° DIVISIO ’ratîonîs vocatur, dam excefsus,

quo antccedens fuperat confcquentçm, refer-
tur ad lpfum confequenItem.

Tîzm indîvîfione-ratîonîs datur dïvîfîo rationîs CON-

, VERSA,& divifio rationîs CONTRARIA. CONVERSA
habetur, dumcom’equens comparatur ad excclïum, quo con-
feqnens l’uperat antecedens. Dîvifio rationî; CONTRARIA

l cvenit,dum antecedcns confcttur cum exccflh , quo confequens
fuperat antecedeus.

Def. XVI. ,
CONVERSIO rationis appellatur, dum.

antecedcns comparatur ad excellum, quo an-
tecedens lapera: lpfum confequentcm.

Xcmplum harumargumentatîonum habemus in hac tabula.
fuppofitîs quatuor magnitudînibus proportionalibus . ’

A U B. C. D. l6. 4. g. 2
Alterna ratio. .... 6; g: 4: 2

kInverfa ratio .- 4. 6. 1. g
urfCompofitîa rationîs - la. . 4. 5. 2



                                                                     

’ Liber V; u L 133
Compofitio ratienîsConverfa - to: " 6: a: 3
Compofitîo ratiouis contraria .... 6 : to: 3 : l5

Divîfioxationîs -. 2. 4. 1. 2
Di’vifio rationis Converfa .- 4. 2 . .2. l
Ilvifio rationis contraria e- 2. 1 . 4. 2

Converfio rationis .- 6. 2. 3. 1

Nota . in prima, atque feeundzfpeciedivifionis rationis, an-
tecedens debet fuperare confequens: in tertia veto fpecie , hoc

’ et! in divifione rationîs contrarîz,confequens debet taperai,

anteccdcns . 1’
Def. XVII.

Ex œqualitateratiodicitur, fi plures aunbus
Entquantitates A,B,C, ô: aliæ ipfis numcro 1
æquales D. E.F5 quæbinx , (ï in cadem ratio.
ne fumantur, inferrurque, min primis quanti.
tatibus A ad C , in in feeundis quantitatibus

D 3d F0 l lf

SCHOLIUM.
Uonùm lambin mûr, lice: ex dqnd’iidfl’ "par: , "wifi *
ex orgasme" 0R Dl NÆIT 1,6- FERYURBIITA, Euclide:

, fifi-gamin: dgîuitionibu: 51mm: «Imam, à guinmmiaul
«n’aimait .

l
MM SÈME 3&3
ÏWNÏVFVFGW

in Delà
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Def. XVIII.

xÔRDINATA proportio dicîrur , cum fuerît
quemadmodü antecedens ad confequens ex una
parte , ira an teccdens ad confequcns ex alla, ô: u:

’ iconfèquens ad aliud , ira confequens ad aliud .

A. B. E. C. D. F. SI ratio A ad B fit illa quæ Cad D;pari.
terque ratio B ad E cadem fit ac ratio.

D ad F , tune Magnîtudînes numero pares A. 8.312. C. D. F. di.
and: funt in rarione ordinara ; 6: dam inferrur rarionem A ad
E effe-rarîonem C ad F , dîcirurargumentum ex æqualirare, fine
ex æquo in ration: ordinara , demonfiraturque ab Euclide ad
Prop. 22. bu jus Elemenri .

Def; xzx.

PERTURBATA ratio appellatur, cum po; I
fi ris tribus magnitudinibus G. H. L. , aliijue nu-
rrem æqualibus MJ. K., uri G ad H, ira lad K,
Bi uriHadL,ira MadI.

(LB. 1.. M. i. K. H 0c filppofitq , dam infcrrur, ratio.
I I . nem G ad L elfe illam , quam habet

M ad K , dîcîrurar’gumentum ex æqualirate , fluèex æquo in
rarîcnc perrurbara ;- qucd legîrimum elfe ad Propofiz; . Mill!
Elemcnri demonflrar Euclides .

.6

. inoma Unicum . *
D Arisiquildufcumque tribus niàgnîrudinîbus , quarra data! .

propcltionalih l ’
u ælgqgmgæxg I

mil-x M mm H J

W. a. r 1-. Inc];
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. Trafic]: Io Timon I4

Si quotcumquc magnitudincsuA. B. C. fiat
quotCUmquc magnitudinum numcro æquaIium
D. E .F. fingulæ bagularum æque multiplias .

Dico quam multiplex ef’t A ipfius D, mm
tipliccs cire ormes A. B. C. omnium D. E. F.

Demoigflratïo.

A. B. C. Um magnîtqdînes A. B. C. (publia) En;
D. E. F. æ ne multipîîces magnitudinum D. E. F.

f perde]? z. Eujur ] quotîes D menfurat A , toticsu’
F. menfurabît B , & F menfurabit C: rapponamusD bis fu’mpr’am
menfurarc A ,- E bis acccytam manurare B, 6; F ,C: 8: idcoquo-
ties D menfurat A , toues D.E.F menfuabuntuA. B. C. ergo (par
deflzàujurquam multiplex efi A ipfius Dfiammultiplîces «un:
omncs A. B.C. omniUm D.E.F. q, e. d.

SCHOLIUM.
Æc wtritmin mimi ration: ,r «La»; Îrmfibnulï demagfl’m.

bitur in Propofirz. bran: L16" a

frape; H. mon 11.

Si prima magnitude A fucrït mm muftipîcx.
fecundæ B , quam mult’ipl’çx au rertîaC, quartz -

D :jpztrîtc’rquc fi quinte. E æqucmulti’plcx. fac.

rit (ccu’n’dæ B, ac (en: F quartz D.

Dico compofitam ex- prima A , &qu-i’n-ta’ E

(am du: multipliccm (emmi-r B 3- quam multi-
plex c9: compofita ex. tamia. C, ô: [and F,-quaurtre

D. u De-



                                                                     

: 86 VEuclidis Elcmcnta Gcomctrîcz

ÏDemonflratto .

A E UM r par 103p.] A fit tam multiplex
1 . 5 B , quam C ipfius D: cran: in A

B to: partes æquales îpfi B , quo: fun: in C
z æqualcsîpfi D. Pariter quia ( pn- fappo-

j C F litant] Ecûæquemultiplcx îpfius .8 , ac
"3* Î PîpfiusD; quot partes font in E æqua.

D les îpfi B, rot cruntin F æqualcs îpfi D.
’4’:- l-Ioc liante-fi partibus numero’ æqualîbus

ipfarum A , t5: C addantur partes numcro
æqualcs îpfarumE ,.& F ;tot partes cruntin A , 8: E æquales
ipfi B , quot funt in C, & E æqualcs ipfi D: quarc prima A cum

uintaE Iam multipliccs cum: recundæ B, quam mnltîplices
un:reniaCcumfcxtak,quartæD.q.e.d. x. A

S C H O L I U M.
’Æcprnpofitîo unîvcrfaliter dg ("tannique ration: daman-fla.

Mur m hop]: 2.4. buju: L15" .

[Trop]: HI. Tbeor. HI.

  Si prima magnitudo A fit tam multiplex f:-
cundæB, quammultiplcx cl’t tarda C quart
D. Paritcr fi E cpt æqucmultiplcx primat A,

quamF tertiæC. l tDico qucd ex æquo E cil tammultiplcx (c-
cuudx 8,qu1m multiplcx clÎF quam L).

Conflruh’îo .

M AgnîtudoEdîvîdatur in partes 150 , CH, HI æqualcs
ipfi A , pariterquc F refolvatur in partes 5K, K1. , LM

agnelez ipfi C. u
Do-



                                                                     

Liber Va g 7gamoqflratîa .

QVla (perflzppnfftumd E cil
tam multiplex ipfius A ,

. quamFipfius C; erunt in E tor:H partes æqualesipfi A , quot (uneinF æquales ipfi C . (luis verô A

L fupponitur tam multiplex B,
quamCipfius D, exit 8: EG ::
ipfi A tam multiplex B , quam
multiplex FK ::C ipfius D.Idem

l ÀK. intelligendum de reliquis parti.
l busGl-I, HI rcfpeêlivè ad B, 8C

i l l I de partibus KL , LM in ordinu
ad D. - -E. Ac 3- F ce D Hîs marnentibus etitprimp EG
tant multiplex fecundæB, quam

multiplex cil tertia FIC, quartz: D: pariter quinta CH erit tant
multiplex fecundæ B, quam multiplex eli fexta K1. quarta! D:
ergo ( per 2. lynjm) EH ccmpofita ex prima , & quinta;eti: tam
multiplex fecundæ B ,quam multiplex cil FI. cumpofita ex ter-
tia , & fexta quarta: D . Dcnuo quia. prima EH en: tan] multi-
plex fecundæ B [ex demonfiraxir) , quam multiplex cil terri: FL
quattæ D: quinta pariter 1-21 tam multiplex Tecundæ B, quam
multiplex ell fexta 1M quartæ D: erit [par 2. bufw.) El
ccmpofita ex prima , 8: quitta tan) multiplex recundæ B, quam
multiplex cil IM compofita ex renia, 6: fexta,quartæ D: undc
ex æquo tam multiplex en E ipfius B , quam multiplex en F ip-

fillS D - qoct d- t I v ’
SCHOLIUM.

Oc 7730)?sz i n I’rop. 22. buju: LibriZd’e quammqm’ ration:

dainodlmbltur a n

Cl

mæmuæ’
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Trop]: 1V. Tbcar. 1V.
Si A ad B eamdem habuerit ratiouem,quam.î

habet .Cnd D , fintque antecedentium A , ôt C
œqualiter multiplicia E, ôC F s ôt confequentium
B, 5k Dalla pari-tetmultipliciaG, ô: H recau-
dum quamcumque multiplicationem .

Dico E ad G eamdem habet: rationem, quam

habet? ad H .’ Confirufizo .
Agnitudinum E , & F accipîan-

1 tut patiter multiplicia I, 8: K,
l (l arque magnitudinum G , & H 111an

l 5:un multiplicia L. 8c M fecundum.
l p i p quamçumque multiplicationem .

Il. E. A. .- B. G. L
l V (miam [par coqfirufiionemJ E

K’F’ C’ "l D’ H’ M Q en tam multiplex ipfitIs A,quam

l 1 l l FlpfiusC: itemque I tant multiplex
h l l îpfiusE,quam K ipfius 17.: ex æquo

Demoqflmtio .

[par 3. 751413453] erit 1 tam multiplex
’ipfiusA, quam K ipfius C. Eadem..

’ ratione (lemonllrabitur L tant mul-
tiplex ipfius B, quam ipfius D.

(luit! veto (perfizppofitum)A : B : : C: D
fequitur (par 6. def. buju: . ) qucd

Qpando I fupetat L, etiam K fupenat M ,
(Llandol :1 L, etiam K : M,
QuandoI minot L , etiam Kminot M.

Infuper quia ( pa- tatillmfiionem.
Ielt mm multiplex E , quam K multiplex F , a;
L cil tan] multiplex G , quam M multiplex H .

exit [ perd. def. bujunl
EcGz: F:H. q.e.d.

l Corol-

AL A- ,4-.---
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Corollarium;

X mode (liais demonliratur inivetfà ratio explicita in Dell
I3, hu)us libri , videlicet’r

Si A : B :.:. CI: D. dico inVertendo)

B;A::tD:.C.. ”Eamonfi’ratibi.

Um E, & F ( par En.) tint æquemulltîplîeiaf .pti’mæ A ,.
6e tertiæ C ,QatqueG ,, 8:. Hæquemultiplicia-fecundæ B,

6c quarta: D;
001455.41») E:

Quando E major eli’ quam G , etiàm Fimaiotquam H,
(bande El r: Gi,.eti’ami F :I H,
(brande E minot Gi,,etiaml F minot H z

(Lune è contrarior 1miando G majorelï quam E, etiam Hmaior’, quam F,
Quando G :1’E ,etiami H :1 F,
Qpando G. minot E, etiamHminor F;

Ergon ( perdeflé. bujur ..) i’nvertcndoû

B; A::. Dz. Cr q,e.d..
1’erde V .. Tbeor. V L.

Si: magnitudo AB’ filerie tant multiplex mat-r
gm’tudinisCD, quammultiplex: e96 ablata. AE.

abl-at’æ CF), ’
I Dico reliquam EH mm efTeemultiplicemt rei-I

liquæ E0, quam multiplex. cil rota: A3 totîusa

l CD .. ’Cbzfii’ufiio ..

A E. BÏ QVam multiplex elï AEJ
à ,. . ’ ipfius CF,fit.EB’uipfius:G (w F ,D’ » oc .

une...
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Demtgflratio.

A E. B Um (par confirut’îia.nom.) AIE fit tain.
- ac LB multiplex iplius CF, quamEBipfiusGC.

. ( perpri. bain: . )erit
AB tam multiplex ipfius GF , quam multiplex el’t AE ipfius CF,

Sed r[Ier hep. , ..
AB en: tan) multiplex iplîus CD ’ quam AE îpfius CF g
Igitur AB tam multiplex iplius GF , quam ipfius CD.

ergo l par axio. 6.) GF : CD
communi parte CF ablata , erit

. (3C : F D : quareEn etit tam multiplex ipfius F D quam i pli us G C :
, Sed ’ par 113p.

E8 ell tan: multiplex GC , quam AE multiplex îplius CF ,
hoc efl , ut tota AB , totius CD: ergo
reliquat E8 erit tam multiplex relique: F D , quam rota A3

totius C1) . q. cul, 1
S c H o L r U M.

H OC waremd d qudmmqu: ration; demolenbiba’ et! PrOy.

.4

19. bain: Librt .

Trafic]; VI. Tbeor. V I .

Si magnitudines A3, CD fine magnitudinum
E,.F fingulæ lingularum æquemultiplices , lint-

’ que detraËtæ AG , CH earumdem E , F parita-

’ multiplices . . pDico relidua GB , HD clic vel æqualia ipfa-g
rum E, 6c F, velæqualitexmultipli-cia.

Cm.
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Caiyflnfiia.

A G B Prima partir, qui?!) refilai? GB :1 E.
E Ponatur I C :. F .

l c B . D Demonfîratio prime partir.
F Via.[per 55h67" tonflruflîaomm. ] Prima magnitude AG

en tain multiplex feeunclæ E , quam multiplex cil. tettia CH
quarta: F r patiter quima GB cil æqualîs fecundæ E , l’extaque,

1C æqualis quartæ F . q f
(par 2.511716. ]. etit

AB compofita ex prima , 6: quintal, tam multiplex feeundæ E,
quam multiplex e11 1H compofi ta ex renia , 6:: fexta’quartælF.

Sed ( par byp.)
CD eli tam multiplex ipfius F , quam A8 ipûus E: ergo 1H, du
CD taque multi plices ipfius l? z quate.

[1er narra. 6. )’

ablata com muni patte CH , cric

p Cum autem 1C ( per conflrufliamnr.) lit æqualisipfi F exigé";
H19 æqualis ipfi 1- . q, e. 1. dy

C onfifufiib jecundæpartir,
in qua nfiduum GB dl multiplex ipfiu: E a

Pomtur 1C tam’mult’iplex iplius F,- quam multiplex et? GB’»

mans E’ Demonflmtioficundæpnrrih
A ’ G? . Bi Vemadmoelum in primai parte

E diélum en (par 2. bujur .-) erit..... ÂBil’am multiplex ipfius E, quam
1. ce pp 1,) multiplex lH i pfitts F, ’ ’
n-r -’-’ a Sed par kWh-x l l l r a 1

.3... Quam multiplexel’t AB’ipfiuiE,
i * fam’mutiplex CD. ipfiuSF r

ergo 1H ,8: CD 9 crunfæqucmultlpllcesipfiusF «ç à

. 1H
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«ergo (par .axîo. 6.

1H z CD . Dempta communi parte CH ,fi mit.
1C .: HD

Sed (per.cor1flru2’iionem* )

GBeli tam multiplex iplius E, quam "-lCiplius F: ergo ’
GB .tammultipiex ipli us El, quam HD , zipfiusF. q. e.2.â.- I

S C H ,0 L I U M.
1 N aux? reticulum 3010?..b05 demoqllrabitur 41 Prapoj: 24».

Mia: Libri .

Trqpof. .VI I. Tino»: VIL

.Sî fint-æquales magnitudines A ,6: B , 6C alia

quæcumque C, tDico A, 81 B eamdem laabere rationem ad C:
arque vieillim C eamdem habet: rationem ad

l A, si: B. - lA’Conflruflio ,

D. E. (gallium magnitudinum A ,B ÆA i6: B pommait æquemulti..1 plîcîa D, a6: E; l’arnaque acci-
c piatut F quomodocumque multi-

----- flux Ca lF
Demoqflratîo .

V o illumina (pu A7,.) A :43 , arque par mnflmfiiom.)
D, à Efuntipl’oxum A , (si B æquemnltiplicia ; miam.

quorxefcumqueigitur D fuperatf, etiam E rupexa.
1: a

mande!) : F, miam E : F,
Quando D minot? , etiam E minot F. a
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Si ergo Ramamr A prima maghitudo; C kentia; æ terrît.

à C quarta , cri: verum dicer . l ’
Œando D multiplex prime A Tuperat 1? multipliant la,

cundæ C,;-etiam E multiplex mais: B lapent F multi.
plient quartier; &c. Unde ( 1er 6. Jçf; bujur.)

p A:.C::B;C. i H’(luareæquales magnitudines A , & Bandera mimera ha-

bebu’nt ad-C . -q. en. d. . -ngd poilez vicîlfim magnitudo’Ceamdem ratinent haha:
ad magnitudines .æquales A , St B ,ita denitmflratur. * v

Cum 1p" demanjlvmùi prima panna .æqualia 6m paria:
multipliciaD ,8: E: fequiturquod quaudo .F maïa: cl! quai-u
D ,eli etiam F maÎor quam E: qumdoF a D , etiam .F r: E ,
ô: quando F minot D , etiam FmiuorE.

*Ponatur-C prima magnitude , A Tecnncla ,Ctettia, & B quant.
ta . Hoczfuppofito,quia pariter multiplicia primæ , 8l item:
comparata ad æquemnltiplicia lecundæ , à quartas, tenant o:-
dinem ptæfcrîptum in dei; 6. huîus Libxi: exit

t C; A :4: C: «B. i. Quare magnitudoC ad æquales A, 8: B computa tandem

habet [adorna]. go tu Judo .I
Tropqfi VIH . 77mm VIH.

Si lin: iuæquales magnitudines ABX major, 5: .
C minor s aliaque magnitude D . k

x. Dico majorem magnitudiuem A8 ad D
majOrem habere rationem, quam minoit magni-

tudo Chabeat ad eamdem D. I
2. Dico le converfo Dad majorem AB, mi-

norem habere rationem , quam ad minorera

N h q Con-iI

52:4’

«1..



                                                                     

1,4 EuclidisElementaGeometrica

C onflrufizo . u
H ’ G F E X majore magnitudine A8 au

feratur AE :: C .
.9. LLB Sumantur ipfarum A2, E3 arquai

p D liter multiplicia HG , CF , cum hac
à. lege, videlicet qucd CF multiplexÏ Ï- K iplius E8 major fit quam D: HG ver.

. to multiplex i plias AE. non fit minot
p ,at lit æqualis , vel major . x

Ulterîus accipiatur 1K multiplex iplius D proximè. major
quam HG : notetnrque LK :: D .

, - Dehonflmtia.
Via [par eœrflmflionm] FG , 6H (tint pariter multiplia ’
cîa’ipfarum Ali, E8 ; (par t. bujur.] erit HF tam multi-

’ . plex ipfius AB , quam multiplex eli HG iplîus AE , feu ipliusC.
Çum autem [K ( per ronflrufliancm. ) fit multiplex ipfius D

proximè major, quam HG , li ex IK auferatur LK r: D , nom.
erit IL major quam HG, aliter [K multiplex iplius D non foret
proximè major quam HG , at HG femper æqualis , vel major
quam IL ; & hoc quia ( pereonflrufiionem ) non folum lK aux.
cil multiplex ipfi us D proximè major HG,verum etiam quia HG
polira cl! non minot quam D .

. ’ His manentibus , quia F0 ( par mnflmflionem) fafla cl! major
quam D, LK :: Df erit FG major LK. Rurfur,quia (ne
demanflyèatu.) HG nequit elfe minot Il. ; tata PH major erît

Dam u . .q Cura igitur PH fit tam multiplex prima: A8 , quam multiplex
en HG tertiæ C: 1K veto æquemultiplex D l’ecuudæ, 8: D quar.
par , in bujufmodi æquemultîplicibus contingere poterit , quod

cilicct , ’

PH multiplex primæ AB major lit quam 1K multiplice l’eau!)-
dæ D : HG veto multiplextertiæ C, mon litmajorIKmultipliee

qua me D . i. Quare l par clef: 8. buiur.) ,major erit ratio prime Aliad fecuudam D , quam tertiæ C , ad

quartât] D o q. en po de l l Œo
l. A.H!4 .. .- -,’.- -



                                                                     

liber V. * la;
V Quo ad alteram pattern haies prop., videlîcet , qucd e coo- ,
trario magnitudo D ad maioremiAB minorent habeat ratiouern,
Quant ad minorem , ita demonllratur . r

Accipiarur D tanguant prima magnitndo , C feeunda , D
tertia , de AB quarta . .x( 1m friperie: demoujlmta. ) ’
1K multiplex primæ D major quam HG multiplex fe’cundæ C
[K multiplex tertiæ l) minot quam PH multiplex quartæ’AB:

quare ( par def. 8. buju: .)
Major erit ratio prima: D ad fecundam C, quant terri: D. ad .
quartant Ali . q. e. a. d.

?ropojï 1X . Tueur. 1X .

Si magnitudinesA , 8: B eamdem rationnent;

w habeant ad C. L t ’ ., -- I
i Dico A z B: 8l vieillim . »
" - Dico qucd li C eamdem habeat rationern ad

i A, &B- A: Be v i "NilDemonfîràtio prix): partir. .

S l A non æquat B , erit major ,» vel minot
, quam B . Ponatut A major quam B. . .

l Si A major quam B [ par 8. bujur.] major
erit ratio a adC , quam B ad C, contra (up.

A ,C B poli tum . i -’" SiiA minot quam B (pu 8. burin.) minot
cri: ratio A ad C, quam B ad C. Parîter contra fuppolîtum:

ergo A z B o - , ". Demaqflrario filandre partir.

S l A pou: tu; major quam B I perficundamptrrm 8. bain . I
C ad A majorem, habebit minorem rarionem,quam C ad B

minorent ; qucd cum lit courra fuppofitum : cri: A :3 B. q.e.znlo

N a i Prop.’

Bi

. un:



                                                                     

a! iEuclîdisEl’enrenta Geometricc

I Tram]: X. Thon X. i

Si A ad C majorent Rainette- rationem, quam

B ad canardent C. . v ,Dico A majorent elle, quam B. V- iicillim
’ Si C adsBmajorent rationemhabeat quamC

adl A . ’ I j w , .1 .
Dico minorent elfe quam A- .

Demonfïmtie prierepartîr;

l S Y A non eli’ major quam Bi eritvelvæquaæ
- I fis ,velznaînor ; fiiæqualis , ’
l ’ f par 7. Milan]

L j . j trac firppofitum, t lSUC minorquamBI par 8.bujur.) A ad C. minorent! fiabebit
arbumfluam Bard canulera eruod eli paritercontra; filppœ
(cum; .Quarekmajor’erîtquam B . q. e. r.d. ’

Demoiyfratïa fluviale partir .

SI B non elï minot quam A ,. crie æqualiç, vel major.
i Si æqualis (par-f. buju: .) C ad B eamdem habebit ratio.»

.chqu Gard)! z contra fiippofitum . , ’ ,
Siimajor (par 1.-part’em 8.bujiu*.) C minoremirationem ha.

Beur ad B quam ad A ,quodi paritet efi fuppofito contmium ,
qu’areB: A .q.e.2. d.

Trafic]: 4X1. Timon-XI... j

Si ratio A ad Bi lit cadem ac ratio Ead F: pa-
tîterque ratioC ad D cadem lit ac ratio. E au F.

Dico-rationem A. ad B elle eamdë,acC ad: Da

Cim- ,

"r

A, CÏ ratio, A ad C erit cadenas ratio B’adî C z con i



                                                                     

LiberV; in
f a; 4,. I .1. t ’ A H.   . NtœedentîumA-EÆ.

. - " accîpîantur æqucæul-
A l . c fîplîcîa’G. I. H. Paire! af-
7 . .1 ne 4 ’ . h amputa: confeqnqntiumB.
’ 35 . l, D A 1.1D. paner mafipliçia...

L * ’ M. . L K. M.’L feeundum quim-
.   44:58:un multîpücàtîom.

Demonflratïo . .’ *

QVIA (perbpr A:-B::E:F,ûn:que3, à limande!»-
, tium A, 8: E æquemultiplicia, item sa: M paria: multi;

’ plicia conkquent’mm B, 8c F. ( fer ùf. 6.hju:. Q...

mando G major K , ’etîam Imaior
Quando G : K , miam! :1 M a
Ogando G minot K , etiam I minot M .

loden! profil: mode demonflïabînr   qucd

- .041andolmaiorM,etiamHmajox-L,’ V
i mandai: M, miam?! a]. .   ’ï- !
r, a 033514103 mimi! , etiam Htminor 13:13.

mande G maie: K , ctîam H finaior L.
ŒandoG :3 IÇ,-cfîamH :: L .
Quando G minorK , «in: H minet L .

Hoc demonflrato, fi A fit prima magnîtndb, B remania , C ter.
fia, & D (plaça, æquemultiplicîa primæ , 8: tettiæ campant:
and æqucmum ücia ramadan; 8c quarta: (avant «dînera par,  

klïptum in «Ê . 46.hnj’uslibti : quar:

Â; 8;: C; quolrndo:æææææis; a:

N 3 ’ 3n-

:" «Ô



                                                                     

399 EuCIÎdîS-Eîetfieùtà Gcomctrica.

TropjÏ-XII. ATheor. XII. l °
’ Si ratio A éd B fit ratioC ad D , ôt ratio C ad
ÏDfitratioEadF.w V . V. ’ .

Dico rational) unius antcccdcntîs A ad unum
f . macquons , . off: rationcm omnium antcccn,
; :dcntium A.C.E.ad omnia confcq. B. D. F.

Go Ho Î; 4’ Confiruêîio.
A’ À la” E’ o Nteccaçhtîùm A125)
B. ’ . ’ b - F o . ponantur æquemultz.

f ’ ’   plîcîa G. H. I. confequen.
K- la ’ M. tium parka B. D. F. p -

o natur paritcrmultîplxc
K. L0 M. d

Demorylratio.  . L 1’ r. a ’

Via (par byp.) A : B : :;C’: D. fumptaq; funtæqncmultî.
. plîcia primæ A , 8: territ C. ,uquæ Ifunt G , 8l H ,; mi

varias faaa funçæquâlîter multiplicia, recouds: B,&.qua1tæ D,

hoc , & L o. .(perdefl 6.bujm.) ’ ’. i
Quando G mayor K , etîam H major L . Ç *
mlandoG z K, etîam H :1 L3 I o

c Quinoa vaino; Krcriam H tumuli. J . Î.
pongo (piaffer En». 1C: D :: E r13, En: lmtmîtrzfcrnonJ”

Marineæqucmultiplîcibus prîmæ , "8: tettîèo; mac TCëundæ? *
à quartz, quæ funtHJ. , 8; LMmçtflpé «.08 ” V: 1’ " ’ ï * J

lu

hi

(bande H major L , etîam I maior M.
mande H ::: L , ctîaml :: M.
Quando H minot L , etiam l minot M.

Quai: ex hoc fcquîtnr,

’15 o L l

0.--
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H Liber V; 1;; I .199
(banda G mains K, ctîam G. 11.1. maiora tif: K. L M. .
041me G z. K,”etîam G. H. I. : K. L. M.

. k LQ9amh 0 nuons K, miam 6.14. L minora K. LÀM.

* 04m veto ( p0 conflrullinxm) 6.11.1. fun: patito: muid.
,plîcia antecedcntinm A13. E : r p" 1’. bujur) quam multiplex
en G îpfius A , tam moltîpficèserunr G. H. Lipforum A. C. E.

Eadcm ration: K critram muïtîplex îpfius B , quamamltiplîa

tes font K. L. M. ipf’orum B. D. F. 1 . 1
’Hoc flantc, fi A ponatùr prima magnîrudo, B recunda,’ A.

C. E. tafia , & B. D. F. nana: fcquitur, .
Prima: A, 8: terrir: A. à. E.zquemultîplîcîa elfe 0,8: (LI-LI.
Item feeundæ B, 8: quart: B. D. F. patitcrmukîpî’icîa cm:

L&LLM
; Cam autcm I 1" [emmy-am. lhæc multiplîcîa fervent ordi-
nem propolitum in clef. 6. bains librî( par :4»:ch de]; )

Œcmadmodum amendons A ad confisquons B , in omnia
antecedentia A. C. E. ad omnia confcqucntia B. D. F. q. t. d.

?ropgfi X111. Tbeor.’X1II.

Si A prima magnitudo ad Ramdam B cam-
dcm habucrit rationam , quam terri: C , ad
quartam D: paritcrque,fi ratio tarti: C ad
quartant D major fit quam ratio quints: E ad
fcxtam F.

Dico majorcm cm: rationem primæ A ad 1è-
cundam B , quam quinte: E ad fextam F.

Confirme.
6. H. o 1. Ntecédentîum A.C. B. accî.

c E piaumr æqucmultipliçîu
---. G. H.I.Confcqnen:ium paritct

B. D. P. fumant!!! patin: and.

2. .L WMflJM.
1.. M. N 4 De-

à

.1;



                                                                     

«ne Enclïdis EÎemefitaËGeomètrîca

. I. Îlemiglffatfà.

e. " H. r. Q Ë? ((1er à» Ê Ana: a (à:

a ’ -. .. :e1u1tur cr a, .Î. A ” c’ son; q P 1’ o Ï Œando G maïor’K. ctîam H

, .l.-l I majorL. f . ’K. L ’ M” Quando G. :1 K, ctxam H:
- . , - ,   anndoG mihor K, etîam

1 . mî’nor L . ,A. Rurf’ur, 3:1. r perfiapyql’thmî ratio C ad D major. ration: E
ad F ( "r Z.48. lança; .,) Henri; cvçnire ,quod. ’

B . Quando H fuperat L , I non ruinerai M: ergo ’ n
’ ’Qggndo G (upçrat K côtingcre poçcfi’ quo d I n61 macre: un

V - . - I laure (par clef; 8.1::ginr.) s .- *
Maiorerît ratio prima: A ad œcundam B , quamquîatæ Ead

légua! F. q. e.d.   . l v
270150]: XIV. Tbedr. X117:

Si rîma magnîtndo ad femindàtn camé
I. 6cm abuëfit ratiôncm ,le quam tcrtia. C , Ïad

quartamD. - ’ 1 1 l 1’
. 1 . Dico quando prima A major 61’: tarda C ,f
o c ççigm (ccunda B major crit quarta. D , " "

2. Si prima A æquat tcrtiam C, ctiam fccçn-î

p

da B Ïæquabîtàuàrtam BD .1 .
3. Si primaAminorlcff :tcrtià C, ctlam 16-;

x cunda B miner exit quarta-D . : .

’ I . O O I I, , .Demonflratjo prtmæpartu. ,

B uamCadc de B. . -o m tu, a ski
S I A fiïnîai’ofquam C , I 8.bujîu..) maiorsfît ratio A 3.6 .



                                                                     

-«.---. .-A*- - A.

Da*

LiberV’. -’ tact

- ;. fcd [perbyp.). ,7A? B :: C: D: ergo ratio Cad ,D gamma"
C ad B .

. mure ( par 2. partent 8.buju: .)
H . l Seconds; B major quam D. q. e. r. d.

B , C D ’ A 1 .Degnonflratrîo faraud: partir; à

SI A: C0"- 7.buju:.]ratîo A’ ad Biæqualîs cri: rationi C 3&3.

, - SedŒflrbyp.)RatîoAadBeadem,acrarioCad D :ergo C: B a: C : D.
(aux: ( par 9. buju: .1). a

* B fccunda æqualîs quartz D. q. e. a.

Demanflrdtio terril partir .

. î A minorfitquamC (vper’8.buju;’.l) j
Major erit ratio C ad B , quam Aad B. ’

1 . Sed(perbyp.) 1 ’ 1’" H
Ratio A ad Beademel’tacC adD: ergo
Ratio C ad B major , quam ratio C ad D .

R Quatre ( par r0. bujur, )1 . .
B (ccu-nda miner, gnomiquarra qu. e. 34L *

.. x Tropofi X14 UM. 39V; ï! *
"Si patarin. A,&’ B fini pairegær’iurspricza

CD, EF. ’ -- . .É ,DicoAadB, utîÇDadEF.

Ho” G H D x13..-
uo.1,;v ;;, U ,l B .Conflrufïio.

C D multîprcx îpfius A refoluanr in partes CG , CH , BD

ngëks Au V ra .a - th!



                                                                     

:oz EuclidisElemcnta Gcomctrîca
Parîter El? multiplex îpfius B dîvîdatnr in panas 31,11? , PIF

[ægualcr ipfi B. - v a» V
Demoqflratio .

, U m Ç ravin)». mCDfit tam multiplex .îpfius A , quam EF
ipfius B mmuin CD rot partcsæqualesiplî quuot fun:

in EF œqualesîpfi B . ’Siîgîturîn’CD (un: (res parus æqualec

A, ces ctiam orant in EF-æqualcs B .. . .
r CG:EI::A’.B.

quam GH:IK::A:B..
.1 HD:KF:: A: B.

Ergo ( pcr r r.buju: . j
CG: EI::GH: 1K.
OH; 1K; :HDLKF.

îgîtur [ par r a. 1min: .

OmnîaanteccdcnrîaCG , CH, ’HDad omnia confcquenrîn

Il, IK,KF.utîCG ad 131:de .
Œemadmoâum CG ad El ., in A ad B 4: ergo
lerîplcx CDad multipliccm EF et! ut pars A ad pattern B.

(1.0. o ’7590qu: 2m. Tbcor. XVI.

Sifucrît A: 3:: C: D. *
Dico viciŒm, liuè alternando A: C:: B: D.

- Confimflio .
E. G- CCîpîantur non falun ma.
A gnitudinum A , 8: B æquo:-1 multipliciaE , & F , vcrumcrxam
B D magnitudinuan, 8l D , fintquc ’

m...- h- G ’ & H oF. H.
Du



                                                                     

Dame» ratio.
. Q vîaE’sz (ferronflrutîionem) (ont parîtçr multiplîcîa

1A, & B (pars. buna.) A; Bz: Ed.
034331151165). rationcm C : D à :"G : H:

chanteront; 537.1 A: 8:: C; D. -

()errxJujur.)
I: F z: G: H.

Quart: [paf 4.171.174: .1

V. marrdo E fuperntG , criam FfuperarÎ-I.,
Ogando’E z: G, ctiam F :3 H.
.Quando E minot G , ctîamF minor H. ’

Statuatur A prima , C fccnnda , B tertîa , D quarta : primé
A , & terris: B i percanflmfliomm) æqucmultiplicia fun! E,
F . Secundæ C , 8: quartz Dæquemultîplicîa (un: G ,8: H .

De 1ms paritçr rpulrîplicibus demonfiratus où ordo fuperîo.
mais, æqualîta’ns, minoritaris præfcriptul in dcf. 6. bains

[Libriz quare( 3er (4.6. bujur.) h - l -l

i I A:C::B;D.q.c.d. . .." In hocTheorerigate demonflrara et! ALTERNA ratio (apo-
tins in def. 1 2.hu1uslihri propofira . v r n .

2’.on XVII. ne»; Jim.

. f .. Si compofiræ magnitudincs A B ad B cam-
-dcrn habeanrrationcm , quam C -l- D ad D. -
- . DicodividendoA; B z; CzD,

Cm2,

J1



                                                                     

au Euclidis ElèmeritèGeometrica

Coigflruflw .-

E. F. I. Umantur tain magnitudinumJ-
A B A , B , quam C. & apati-ter multxpliçia E. F. G..H. pariter
C D magnitudinum B , 8: D alia aeci.

-- .---. . . ’pLantur æquemultipl-ieial, 8c K
G. H, K. feeundulnv guamcumquc multipli-

i cationcm ’.

Demqfiratîo.

. Q Via E , 8: F (par confirufiionem ) un: pari ter multipliois
A , 8: B; arque G , 61 H æquemultipliciaC , 6c D. ’

I (par 51:16:41.)
(Atrium multiplex cit E 1- F ipfius A 1- B , tain. multiplex CR

E vi us A. ’l eamdem Propofitionenr,quam multiplex G .59 H ipfius
Cl?- D, tammultiplex G ipliuaC . Sed p

)per.confirùtîiouem . )ï: A LA

l Quam multiplex E ipfius A ,ram multiplex G ipfius C.
J l V ” ’Ergol( par 11.171111" .,) N’ I
(barn multiplexE j- F iplius A «j- B , tam multiplex G 4- H

ipfiusC-j- D. .2 .. . . ABis liantibus, quia prima F efi tan multiplex feeundæ B ,
quam terfia H quam: D :1 item quintal! un multiplex (camp
B , quam lcxta K, quarta: D. L -

(par z. brou: : ) cri:
f i- l nm multiplex B, quam multiplcxH 4- Kî-prius D.

. .. (aria vero [ par l’y. J p )A 4. :3 ad 3 , ni C 4- D ad D , fulminique (ont pariter multi.
plicia pruiné, 8: tertiæ E 1- b. 6c G 1- H, acquit facundæ,&
quartæF-t» l,&H i- K; a

Sequîtttt Tper defi 6. bains.) .
QuandoE-g- F maiorF -(- l,etiamG 4- H maori-I i- K.
ŒandoE-l- F:F-f-l,etiamG ab H :H K.
miaula B ei- FuriaorF 4e I,ctianr G 4-11 mmorH 4- K.

N



                                                                     

”Hbcrïv.’ Il 5 20;
, Demptis commuaibusF, 8: H,

Quaniio E miner I , etiæm G minot K,
Quando E e: 1., etîam G a: K .
mander E maxor f ,etiamG maïorK. n

Cam: autem [par confiruflionem] prima 5,8: tertiæ C fîmrptz
intæqumultîplicia 15,8: G, pariterquz feeundæ B y 6è v quam
tu: D æquemulltipli’ciaf ,.& K , cumque de mils æqucmultipliæib

bus-faerit ofienfunr , qucd . .
k v QuandoE fupcrat I,eti’am G liment K l

ŒandoE: 1,.ctia’m2G: K. i ’
Qpando E miner I ",, ctiam Gîmi’norK.

sequiturf perlef.6. Ëujiu J)

. Asz’:A:C:Dl.v . p .Si ergo A -b Bard; Bi, ira C4. Dad D ,. erit’diïvidentïo

- A S B z. z. C: Dl. q; e.d.. Î
SCÏHOLIUM.

Oc ficorematerfemvnflrat’tfr’ :7th argmèntnm’, quoi En...
«liait» def. r 5.buiu:’,. dimfionem muni-r appointoit . ’

Troqu. X V Il]... Tlâeor. X7111.

. Sis in divifis- magpiltud-iuibus; ratioA ad’Î B fit
p . Ï’iÏaCQIdÏ 0.. a - -   ”

Dico. pet compofitioncmratïoni’sêA -!’-- Bac!

B,ficiuti: C .4 D ad D .

C bqflruëîiu ,. (9’ Demanflrzzti’ai.

Il. BL- . Tratio A’ 4’- B ad" li monel?
I 1 » a ratio CDB-irDEadiDEzfiatc. pp; u E). 1H- 3: B:’:. c1) 4-. DE :r ad

EÏG. ’ quartami,quou niainsgelïminus:
cric

,.A. AL. g..- A.



                                                                     

:06 EuclîdîsrlEîcmçnta Gcometrîca

critquam DE. Sit hac quartai.
A A3. CE, minus quam DE .l  A (bah ( pcr conflinâwnem’. )

c D E -Afi:lê:B;:CD-i-DE:ÇE:crît
[.e.-1b ’ dmdcndo [.per x7. houa]

A : : ce): 6E.
’ [ tr .4   A:B::CD:DE,ÀP le]  - miam-I par n.buiu:.]

CD:DE::CG:’CE. I’ Cum autem CD minorât quam CG , etiatn Un x4. buîuü]
DE minot quam CE; qucd Gainequît, qui: DE cfl totum , .8:
CE pars . Eadcm ration: demonflrabitur non poffc GE mâtions!
efl’c quam Dfizquare A 1- B ad B nequit habcrc camdem ratio-
nem,quam habeat CD a!» DE ad alia-m magnitudincm minorera,
1:1 majorcm ipfa DE: ergo

3-0-8: 8:: CD-i-DE: DE. q.e.d,
Trajan]: XIX o Tbeor. X 1X .

Si totum ABÀ fuerit ad totum CD; quem-
. admodum ablatum Ali ad ablatum CF. ’

Dico reliquum EB ad reliquum FD caïn-v,
ut totum AB ad totum CD..  

Demoiylratio .

E B Via (par ) A3: CD::» QAE: C F, la].C F D permutando (par 16. lutina) «il
A8: AE. 3: CD:CFà

dividende f par 17.6uiu: . lai:
BE: EA:: DE: PC.

- dama pcrmutando; cri:
«DE: DF:: E6: PC.

A Sed (par byp.)
RA: PCL: AB: CD.

A «go Un u. [mitan]
IDE: DE: A3: CD. q.e.dq

* ’ I Pnpvfi
J’fl” v



                                                                     

frape]: XX . Tireur. XX.

Sifuerint trcs magnitudines A. B. C. 8: alizé
îpfis numcro æqua’les D.E.F ; fintque ut pri-
ma A.ad feeuhdam B. cxuna parce, ita prima
D. ad feeundam E ex alia parte: pariterque , ut
fccunda B ad tertiamC,ita feeunda .E ad tu”. Â
dam F .

r. Dico fi prima A major fucrït tex-ria C , à:

prima D. major renia F. " ’ :
2. Sipri-ma A: tcrtiæ C, .8: prima D ::

tertiæ F, l * I*3. Si primaAminor tcrtîa C, a: prima D
miner ternaF .

Demwylratx’o prime parti: .

Un! (par byp. )A A fig major quam 0,

.. (per8.lnqu:.)
- . Major exit ratîoA ad B , quam C ad B.
. . 86’40"51»)A A:B::.D:E:ergoI d V (rag. Daim.) , .3 c Maior ratio D E , quam C. ad D.

Sed in vertendo ( par rural. Midas.)

C: B : r F : E . a .ergo [perxg.bu’iu:.] ’ 9
Major ratio D, ad E , quam Fad E :

Quare (par 10.buiu:.)
deaior quam]? . ’q. e. x. d.

1



                                                                     

ne! En clidis Elcmznta Gzomcrrîca

. A: Ba: D: E, &învertendo

-.ï)rmo)3jimtio 12:14ng partît.

. I C: B:::F: E. quare(peru.bûiu:.)
C D; Ez: F: E. .quarc(pcr 9.buju:.)

, 1A:c(,n7.buim.)critA.-B::(2:8.

i: .. D:F. 9.52.41.. A13 Ç D F

Sed ( p" l’y. )

ï’emoqflxatîo fartât parti: .

SI A m’inqrfit quam 1C: [par 8. [mina]
"Minerai! ratio Axad B,quam C ad B,

Sed (1)"!!pr
A; B z; D; E. fi: invcrtendo a

C; B : .: F .: E.
a Quart (1m x 3. buîur. )

15.3.3 K D. E. F. Minorcritxarîo Dad E,.guam Fad E,
’ Elfgo’ïper m.:buius. J

Dmînor quam F . q. e. 3. d.

A I ’TropqfiXXI, Thcor.XXI.

Si fuerînt Ires magnîtudincs A.B.C.cx un:

parte, 5C alia: Ircs .1). E. F. ex alia pattu,
qua: bina: in cadem ration: perrurbata fumptæ
but; hocclf, ntAad B, ira Ead F,ô( urB a
ad (Lira DadE, ’ 1.1. Dico fi prima A fitmajor tcrtîa C, ctîam il
prîmam D majorcm du: renia F . I’ Î

a. Dico fi A g; C,.ctiam D :4. F.
3. Dico fiAminor C, miam Dminorcm F.

Dau

. Lt’a-U" v 0 J



                                                                     

Liber V; ’ a. ’ zoo

flemoqfiratio prime partir."

SI A mai.rcflC(per8.buîu:.)
MajorratîoAad B. quamCadB.

’ Sed ( 1mm»)
A; 8:: E:F,& invertendo..

C: 3:: E: D.
Ergo (paf 13.. Mitan]

Maîor ratio E adF, quam Ead B.’

A. B. C. D. E. F. l . (Marcher lo.lmiur.]
D. major quam F. q.e.x. d.

Demonfiratio ficundæ partir.

SI A:C (per7.lmiur.) A: B::C: 3., .
. Scd(per byp.) u

A:B: .- E;F.,&inve;tendo C: 8:: E: D.
Ergo [peuhbuiuni

d (lune. [ 9. dahir. )
D:Fo (1.6.2.4!-

A B C D .E F
Demanflmtio tertîæ partir. ;

I A minot quam C ( par 8. buîur. )
Miner ratio A ad B , quam C ad B.

Sed (par byp. ) -A: B: : E: F, atq; invertendo C : B: : E; D,
! Ergo[per13.buiur.]

Minor ratio E ad F , quam E ad D ,
D E F Unde( par 8. buim.]

3 D. mînor quam F . q. c. 3. d.

3981435851

ABC

l . o in



                                                                     

2m EuclidisEIcmcntaGcometrïca
Tirage]: X’XII; Tbeor; XXIÎ. V

Siœfixçri’nt quotcumqùe ma: nïtudîncsAB.C’,

dz alla; xpfîs malmena æqual’cs " . E, F; qua: bina:

m cadem ramone ordinata (umantur- .
Dicocx æqualîtatc Aï: C z z D ; F.

CÛÏÎflMIOO

M Agnïtudînum A,& D En: paria:

a . muitîplîcîa G ,6: H.
- [ Magnitudïnum B, 6: E tint æqualitet

ï multiplîcîa! ,, 6: K .
l Magnîtudinum C , 6L E (in: æqtœmultî.

Î pliciaL,& M.
A. KG. D. E. F.
G. 1.. L. H.K. M, Demarfintio’m

Vîaf perfi . A: B z: D: E,fumptaquefint(percm
O flrufiionegy) gluccedenti’um G- , 6: H paritet ambigu.
da. 3 atquc I , 8c K æquemul’tîplicîa confçqueutîum

. erî’t (par 4. bain: .) ’

G z I :’ :. H: K . a .
Parîtcrquïa[ perbyp.) B z C :: E: F, fintqueacccpta ante. ’.

«(Imam La: K parîter multipliée: ,8: L, &M pariterconfo-f
qucntîum multiplia: .

C Erït (120.4. buîuf.
, l : I. : : K z .Sont èrgo trcs magnitudines G. I. L , 8c alîæ’ îpfïs: numerq

a æqnaïes-H. K.M , qua: bina: ,8: bina: incadcm ordinata ratio-I

nefumptæfunt. I .Quare [par 10. buîur. I

Quando G rupcrat Î. ,, etîam H rupetat M.

QuandoG: LotiamH: M. IQpando G minot L ,. ctiam H minot M .

, .. Ï Chut.

- 4.--: ............ a..- -

-’--”-’ .-- (P--I- ,



                                                                     

’-I.iber V; 3;;
Cam amena G , 1&8 fiat: mhîplîcîa anteceâentîm A ,

&D; L, 6c M vert) arquent tiplîcîa conkqmdum C, 8: F.

r Ed: ( 1m- defiôabuimo) ’ ,
1 ,A:C:: D; F.q.c.d.

Si vero’ex una parte fuefi nt magnîtudînes pluma tribus A.
B. C. N, -& ex altcramtnero pares 0.5.17. O , qu: in cadem
tationc fumptæ tînt , »

Dico A: Nz: D; l0.

Corfimflïo.

° ’ AgnîtudînumN, 8: 0 accî.
l paanturpariter mlflfipliduP,&(è .

I memoqflratîa.
H H X Tuperîus demonfiratîs in tri.

A. me. N. DÆ. 17.0. D bus magnitudînibns A . a .c:

x .0 E o F oG.I.L.P. ELM.Q. ,A: Cu D: F.
Quare în trîbus magnîrudînibus A. C. N , 8: ahi: ranimera

æquaIibus 0.5. O.(per bucproy.)A z N .: ’: D:0. a ,
Si ergo plates tribus fint magnitudines ,6: alise ipfis humera.

zonales; cri: A ad N , mi Dad 0. q. e.d.

frape]: XXIII. Tirer. XXHI.
Si fuel-in: quotcumque magnitudines A.B.C.,d

aliæque numero’æquales D. E. E, qua: bina: , à:
bina: En: in cadem ration: perturbata , vidclicet
utAad B,itaEadF, &utBnintaDadE.

Dico ex æqualitate A : C: : D : F .

Dad De-



                                                                     

a i2 Euclidîs ËIemeùtâ Gcometrîai

Conflfuéîîo.’ 4

A gnîtudînum A.B,& D fumanturæquemuttîplîcîa (LI-LI.

Magnitudinum veroC. E, & F .æqualiter multiplicîa fin:

K. L. M. .
d Demonflratîa 5

Via ( par couflrufiionem ) G ,&
H film: parîtcr muldtîplîcîa- A ,

8: B , parîterque L , 8c M æqucmul-
tiplicîa E ,8: F.

a (par 15. bain: . ) exit
f UtAadB, itaGadH, & ut En!

A. B.C.N. DE F O P,itaLadhsII.d( b

h e par 5p.)G.H K. I. L.M. A. B. 1;. . ,Ergo ( par x x. bain: a)
l G: H: : L: M.

Ulterîus quîa fperbprB: C: : D: E; arque (par confina
fiionem . ] antecedemium B, à D pofita fun: æqualitcr multi-
plîcia H, &I: parîtcrqueconfequentîum C, 8: E faâa. fun:
pariter multipl’îcîa K : 8c L ( par 4. burina.)

. V H: K: : I: L. IFîs demonfiratîs, ex ana parte erunt tres magnitudînes
G. H.K , & al-îæ numero æqualcs I. L. . M ex alia , quæ bina,
G: bînæ in cadem fun’t ratione perturbata ; videlicet,

G; H: : l: M:: arque H: K:: I»:L.
Sequîtur (paru. Mitan]

Quando G fup-crat. K , ctîam I fuperat M.
a Quando G z: K , ctiam I : M.

(24131160 G minot K , etiam I minot M.

Cum aura-m Îfcrmnflrufl’ionem .)prîmæ A , & terris: D p3.
rîtcmmlrîplicie: fint G , 84 If facundæ veto C, 6: quartæ F

saque multiplîcîafinrk, &Ma .
v Ex æquo t’cquitur (par def. 6. buiug.)

"A: C: : 1): P. q.edr d
Si-

J



                                                                     

4--... -, -

. 7 l ’ Liber V. * 21; l a.
Si poflea fintcx nua parte quatuor magnitudîncs A. B. C. N.

ex alia veto numero pares D. E. F. O , ut in præccdente propo.
fitione démonûrabitur .

a Exæqqu;N::D:O.;
Tropoj. XXIV. Theor. XXIVÏ

Si prima magnitudo AB ad feeundam C (a
habuerit , ut renia DE adquartam F : 5: quinta v
BG ad fecundam C cam rationcm habeat,quam

fcxta EH ad quartam F .  - Dico primam AB compofitam com quintal...
. BG , eamdcm habere rationem ad recundam C.,
ac habeat tcrtia DE compolîta cum fana EH
ad quartam F .

Demonfiratîo .

A L B c ’ Uu1(perbyf.]BG;C:;EH:F.

ont .C Convertendo ( par «vol.4. Enfin.)
D E H C .’ BG : : F: EH .F fi a Quoniam îgîtur ( par byp. )

--- A ’AB:C::DE;F:
Ex æquafîtate [par 22. bain: .1cric

AB: BG z: DE: EH. I
Componendo ( par 1 8. bujux.) erit

. AG;BG::BH:EH. .Cam awtcm (pedum) BG : C: : EH: F.
Ex æquo (par 2 2. buju-r. )
a AGI Cz: DHzF. D

Quart AC compofixa ex prima AB , 8: quinta BC, m’t ad. fie.
cundam C,uti DE compofita ex tafia DE,& (un EH ad quar-
tam E. q.e.d. -

’ O J l Pra-



                                                                     

2 :4 Euclidis Elementa Geometrica
Tropqfi XXV. TIJeor. XXVÂI

Si A3; CD:: EzF.
Dico maximam AB,cum minima F majores

effe reliquis duabus CD , 8C E .

v Coqflruflio.
A. I KG B X maxima AB aufera.’

c u n uî 1 ÊDemoqflmtia.
. Via [ par conflrufiicnem. ]

AG:E,&CH:: F 5 eût
A? :dÎH; z E; F,

I C Cr o]E: FzszBîlCD. .
.Ergo [par 1 I. buju: .]

I ,AG: CH:,:AB:CD.
Cum igîtur fit totum AB ad totum CD , ut ablatum AG , ad

,ablatum CH: (per 19. bailli. ) cri]:
Reliduum GB ad refiduumHD, ut totum A8 ad totum CD.

. *. ,HocoflAB.:CD:;GB;HD.(luta ,vero A3 prima fupponitur omnium maxima , major cri!
ggîçzfggçunda; quart (fer 14. huila. ) 6: renia GB major

’ Cumautçm (fer [1.77. ] fit AC r... E fi, æqualcs addantur CH,

,31 F : cric a .. AG s5- F : CH æ- E .
Denuofilpfi AG. 1- F addatur major GB, îpfique CH 1- E

addatur minDr HD ; cri: .
AG 4- F 4- GBmajorCH ü- E 4- HD.

Qpaçe AB Compofit’a ex AC , 6g GB «j. F, major cri: quam
CD FOIDPOÛta ex CH , 6l HD 4- E: ideoque maxima AB cum.
minima b fupcrabit intermedias CD, 6; E . q. e. d.

No- a
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’, -. Liber V. " ’ .215
tha . Quando quantitates proporticnaics forent æquales z

Nulla elfe: in eis max1ma , au: minima .

SCHOLIUM.
. Æ: t1] mon propofiLibJ’. Efemcnibiunz Eutlidir. Campa; v
nagé» aliifiquent’esî pxopcyîtiom:adiunxeruntfluiburfipzfi

J: mê’ut’uhmr Scrtptorçrfit: and": liter qui! Arabimcdem, 1,011...
aium , (r alionnagm "mini: Scriptorel, eafque , ut Euclidir, rab
«puni; quare, ut ma: a]! noflru muponbur, oparrunum du)?! bran.

[w011i propofitionc: quidem EIementarer, "in bac toco’demorrflrkre .

TropofÎ XXVIv. 75590:2 XXVI.

Si A prima ad B fecubdam majorent: imbue-r
rit rationem , quam Citertia ad unartam .. a

Dico convertendo B ad A minorcm haberea
rationem , quamD ad CI. ’ ’

Conflrufiib . i

PonaturE ad B , ut Cad D,

1 j h Deùoaàflratio .
A A C V . , Via (par fifi.) ratio A ad E

. maïor,quam ratioCad D :
i. s .ratio aurem C ad: D ( per confira-

E g * , fliquer» a) cadem ac E ad. B :

----- ereih; Rati’oA ad Bi major (ariane E ad B z
j , l . Engo:( per 10. bujm”. )j .

A major’quam E .4

Undc [par 8Lbujur. 0
.1; .- me! raçio B ad A. ,I quam .Biadi È :’ ’

.cô invertendo [par corol’. 4. 1111qu .)

. m BLE:4LD:’C:ergo 7
N’ O a. Ration (xi t A.



                                                                     

2 1 6 Eu clidis Elemetita Geometrica
Ratio Bad A minot, quam D ad C. q.e.d.

Î’ropojî XXVH. Tbeor. XXVH .

Si A prima ad 3 fècundam majorem habueaj
rît rationem , quam tertiaC ad quartam D.

Dico viciflim, fine alternando, primam A .
ad tertiamC majorcm habere rationem quam.
focundaŒ ad quartam D.

Caifiruflio .

Ponatur E ad B, ut C ad D.-
Demonflratio .

A j .....C........
3 .D- .E

Q Via ratio A ad B [par lm». ] major cf! ration: C ad D, ratio
veto C ad D ( par tonlimc’lionm)’æqualîs ratinai E ad B .

Erît [par 13. huila.)
Ratio A ad B major ration: E ad B ,

04mm [pe’r I o. bain! . )
A "mot , quam E.

Cam igîtuf A fit major quam E

c ( par 8. buna. ) ’Major ratio A ad C , quam Ë ad canulera
Sed ( par 16. brou: . ) airemando

E : C: : B : D .
. ’ Ergo alternando.

Major ratio A ad C , quam B ad D. que. d.

Turf

AC,
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» I

*;f IMMEVL dg au
fraya]: XXVIII; Thon XXVIII .

Si prima magnitude A ad (ccundam B majo- 4
rem rationcmhabcat, qua-m renia C ad quar-

tam D. - . l z ’ -Dico componcndo majorcm ratîonem habe-
tcA «bBadB, quam C 1- Dad D.

C dtfirufiio .

Forum" uti C ad D, ira E ad B.
Démoqllratio.

A C QVîa (par byp. ) maïa:
B a D . ratio A’ad B, quam C

-----o »-- ad D; A ïE * Ratio autcmCad D [par un.a flmfiionemJ æqualis rationil

ad B ’ . .- . l pet 13. bujun] exit .Major ratîoA ad B , quam E ad B : ergo
l (pu Io. bgjm’.)

A major quam E o
floc fianteA 4b B major quam E 1- B ,quare

. , l (pu 8. 51410:0)
Maxor ratio A 4-8 ad B, quamE-FB ad B:

I Sed f [tu 18. bujun] componcndo, -
E-fB ad B, ita,C 4- D ad D:

la Ergo l’amer componcndo, -Man: ratio A -l- B ad B, quam C-b- D ad D. q.e.ù

æâæææ

Trop].



                                                                     

g: I Euclidis EIèmcn’tâGcometrïca

Trafic]: XXIXD. Tbeor. XXIX. ,

Si compofita ch prima , ôC B, fëcunda ad B
.chcundam, majorem habucrit rationcm , quam

cgmpofita ex C tarda , 6C ex D quatta,ad D

quartam . a v . - -Dico dividendoA ad B majorcm habanera-
tioncm , quamC ad D .

Conflruflîo. ,

Pouatur ut Off- D,adD,dîta E f3 adjE.

peinonflratîo . ..
f A v ’ c Q Via [perbyp.)n1aior en

B I * ratio A 4- B,ad B,.quam AV Æ... (:1- 1) ad D ;, .
- E . D ’ Ratio autem C4- D ad D:

a E ( par caygflrufiioncm.) cadem
* w- aèE-f-BfidB:

. * Exit [fer ro;bnjur;Ï V .Muet ratio A 4v- B ad? B , quam E 4.4133de ergo-Â-k- B man):
quamEB r Dcmpta communi B; crît -
- ’ A maint quam E. ’I l

. Igîtur dividendo
  MNOY; mtîo’,A 3d B, (Imam. E ad B. - d
Cmn’lautcm dlrvîdepdb (par 17.bujn!.) fit

D E: B: D: fcquîtfifi
Eatjopem, A. ad 13 dpîàlot’ex’n cire ratioœG’ad D. q. e, d.

Tropof. l Tbeork’ .D D
D Sicompofitafl »!-*B’àdl B majorcm. habuhcrit:

rationcm , quam com pofi ta C 1- D ad D .

.. h a Dico



                                                                     

V LiberdVo’ ’ Ï 3x9
Dico pet convérfionem ratiOnîs B ad A mis

dnorçm haberc ramoncm quam D ad C .

Demonflratîo .

. A . C Dm (par Jay.) major- Ifitratîo A 44 B ad’

3’ ...D.-. B, quamC-"j-DadD: .
1 Dividendoçper 29.bu.in:] cri:

. Major ratio A ad B, quam C ad Dl.
ConVcdrtcndo f 17026. bujur. ] cric

»Mînor ratio B ad A, quam D ad C.
Igitur componcndo [par zS.vbuiur.]

. Minor ratio A 1- B ad A, quam C -j-.D ad C. q.e.d.

a Trapcf XXXI . Tbeor. XXXI.

Si fuerînt trcs magnitudincs B. C; ex uns...
parte , aliæquc trcs D. E. F. ex alia parte , .fitque
major ratio primæ A ad facundam B , quam prî-

’ mæ D ad facundam E: paritcrqùc maior fit ra-
tio (ccundæ B, ad tcrtiam C, quam fecundæ E,

ad tcrtiam F . ’ ’ »
Dico ex æquo majorera efÏe fatiôncm prima:

a A ad tertiam C, quam prima: D ad tcrtiam F.

, C onflruflio». .7 l
A D D OnaturG ad C utî Ead F at ne H ad GB ’ .5... mu) ad 1;: q ’

. -.--c- - D Demonflratîo.

G .-- -- Via erb .) majorer!H . Q Ç! f a! w,



                                                                     

no EuclidisElcmentaGeometrica

.. a . ratioBadC, quamEadP; . -Ratio auteur E ad F (par conjtruflionem) cadem ac ratio G ad C.

A x D [par 13. buiun] cri:Major ratio B ad, C quam G ad C;

B E Qçaœ (pff to. bajuïo)j--- . I . B major quam G :C V l Ergo [par 8. banian)G Major ratio A adG, quam A ad B:
j Sed (par la») .H Maîor, ratio A ad B,quam D adEergo

Mura: amict-ratio A ad G, quam D ad E.
Parîter quia [ par conflrufïionem.]

" D: E: : ’HTG: erît etiam
Maïa: ratio A ad G , quzmiHad G: x

Ergo [par io.’buiu.r.)

A major quam H: l. Unde [1108. buiun]
Major ratio A ad C, quam H ad C:
’ Sed ex æquo [par 22. iman]

’H: C: : D: F:

I . v Ergo ex æquoMajor ratio prîmæAad tertîamC, quam prîmæ D ad (et.

dam F . q;e.d. ’ ’ - 4
mm XXXII. Tbcor. XXXII. a

Si ex uua parte fuerint ’tres magnitudines .
A. B. (2.-, trefque D.E. F ex alias fitautem ma-
jor ratio prima: A ad fecundam B , quam focun- d
da: E ad tertlam F: pariterque major fit ratio
facundæB ad tertiam C , quam prima: D ad fcq

cundam E . 4 î . *Dico , ex æqualitatc perturbata majorem ra-
tionem habere primam Aad tex-dam C , quam -

’ primam D ad tertiamF .
peut



                                                                     

a.»

F" -.

Liber V; a z!
C oigfirufiio .

ConflïtuaturG’ ad C utî D ad E , arque H ad G , urî E ad F.

Drmonfiram .

A ’ D Via (prrb p.) ratîoB
*” Q ad Cmajoryquam ratioB E D ad E ; ratio autem D ad EC F (per conflrufiionem.) æqualâs

--- -- radotai G ad C ,G ( par r 3. 1:14qu ) erîtH Major ratîoBadC, quam GadC.   v
Unde (par Io.buju.r. 1

B major quam. G z
Igîtur [par 8. bill-10.1

Major ratio A ad G, quam A ad B.
Sed ( par byp.)

Major ratîo A ad B, quam E adF : ergo
MuLto major ratio A ad. G, quam. E ad F.

’ (Luîa vero cr con rufiionem .)
H a : z E; F,

Major erît ratio A ad G, quam H ad G :
ideoque ( par 1-0. bains-.1

A major quam, H.
Ogamobrem r per 8. [mina]

Major .ratîo A ad C, quam H ad C;
Sed ex æqualitare-c par 23. [mima]

H: C :1 D: F.
ergo ex æquo

Major ratio A ad C, quam D ad F. q. e. d’.

Tropojï XXXIII. TEeor. XXXIIL

Si fuerit major ratio rotins A8 ad totum CD,’

* quam ablati AE ad ablatum CF . l.

. DL.

vsa



                                                                     

- 2 a EuclidisElementa Geometrïca

Dîco reliquum EB ad reîiquum FD,majorem

habcrerationcm quam totum AB ad rom-m.
CD.

ÏDemouflratïo .

A E B . Um r par 1m22 major fi:
” - A aat-ioAB ad D qua-C F D Anna. ’J’crnmtando [par 21.506". j :rîr

Major ratîo ABad AE , quam CD adCF:
Quart pet conuerfionem aationîs (7er 30.sbujur.)

.Mînor ratio A3 .ad E3 , quam CD ad FD,
Ergo yermutando ga- 27.1mjur.) .1

Miner ratio AB , ad C D, quam E8, adF D:
Mecque

’ MajorratîoEB, ad Fi), quam AB ,ad CD. q.e.d.

75’0ng XXXIV. 72mn XXXIV.

Si fuerîntquotcumgue magnîtudincs A. B.C.
ex nua parte, Iofldemque D. E.F.ex aîia partes

fugue major ratio prima: A ad primant: D,
quam IceundæB, ad (ramdam E, ô( rertîæC,
ad mrriam F, ficque dcinceps , fi phares funin:

magn’ixudines. l a
a V Dico omncs magnitudines A. B.C.ad om-

ncs DE Emajorcmhahere rationcm, quam.
B.C "lifta prima A l,ad E. Frcîit’ca prima D.

a. Dico omnes magairudines A. îB. C. ad
omnes D. E. F.,mînorem habet: rationenh,
quam habear prima A ad primam D .

3 . Dia
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g. Dico 0mm; magnitudîncsrA. B; C; ad

omnes D: E. F. majorcm haberc rationcm,
quam ultima. C ad uItimam F .

flemeiajfratiopn’mæ parti: in 173’511: magnitudthiôu: .

A D Via Derby); )3 maibr eft’ ratî’o
A A ad D, quam B ad; E .B E v « .--- Permutan’do f par 27. [man]

Cg - E   Maionatîo A ad B ,quam-D adE.
Componcndoz [per2824bujùr .1

Maîorratîo A -[r B ad B ,quamD 4- E’,.ad.E’.
I (emmi permutanda [pervz7;bujur’.)

  Major:r ratîcü »i-’ Baril) -pE ,. quam-Bard E.
Cum- îgi-tnrtotumA 1-13. ad: tommy D 4,- E. majbrcm) 535:3:

variorum , quzmnablàtum B ad alëfamm’E z
( par 3;.bu1ur] exit .

Maîor rarîo reliquat A ad relilquum D, quam: totîusïA «l- B

ad- totum D 4’- E . ’ - a  Bodcm. mode demonfïrabîtur,
Maiorcm habereratî’onëB and E,qpam barbez: H -!- C’adï E 1h F:

quare’mulno major ratio A 3d D , quam B 1’10, ad. E 4i- F:
Engo permutand’o Iper’27.buy’ur..)

Maïor ratio A ad B 4i- C,. quam: D ad Erik F.
Igîtur. componendo [ per’28’.- [miam], H

Main! mtîoA 1- B19 CadK-f C,qmm D 1- E4. F ad; E1”- F.
d Kurfùs: permmmdo. f per’ 2.7; huiusI .1

Mât-ion ratîow -[- B-t- (lad D-I- E Î F, quamE æ. Cad; Euh F.

q. c. I. . - .
4Demanflrafïa  fiamJæ’ parti)".

I- Um în prîmæ parte huiÎus: prcpofîtibnîs finît démonffrzg

tum- majorera rationemhabercA-lr B 12 C ad D-æ- Bit-F,

quamB-i-CadE-f-E. . Ast B -ç.- C, 8; E1. F intclvlîlgantur tamquam ablata r (et; 36-
bulla j
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A D 1min] maior cri: ratîo refiduî K
ad rcfiduumD. quam A i- 8 13
CadD-i- E fi-F.q.e.2. d.

C.... F..-,, 3emzzflratio tertiælpartis.

Via Tper bpr maîorratîo B ad E, quam C ad F.
l’crmutando ( per27. bain. )-crit

Major ratio B ad C, quam E ad F.
. . Componendo ( par 28. buïur.)
Major ratio B 1-0 ad C, quam E 1- 1? ad F,

. . - Derme pernrutandoMajor ratio B 4-4: ad E 4.17, quam c ad F:
. Sed ex demcnrhatis în prima parte I  

MamrratîoA-j- B-j-Cad D-i-E-i- F,quamB 1-ACadE-1- F;
ergo crit criam H a

Maîor ratio A 4- B 1-Cad D 1- E -j- F,qnam:C ad F. q. a. 3.«â.

Demonfimrio fi quatuor , ruez plume: fin: magnitudinn
ex «traque parte.

S I ex ana parte quatuor (in: magnitudî’nes A. B. C. G , a:
quatuorex alia D. E. EH. v

. l f’AadD,quamBadE)51tque major ratio É B ad E, quam C ad F ) idem democmn-
1 C ad F , quam G ad H.) habitat

A D l. Cum ln crîbus tantum magni-
*- tudinîbus B.C. G , aîîifquc numc.

B E to æquaîîbus E. F. H in Rwanda;
partcdcmonftrata fit ,

C F Naja: ratio Bac! E,qnam B 4- C 4------ -- G ad E 4- F -g. H;
G H Multo maiererit ratio A ad D, quam
’- - B-fC-f-GadE-l-F-fH,(Lure permutando ( par 17. buju: . ]
MaioxratioAadB 1- C 1- G, quamD.adE 1- F -!- P]:

A « a [gaur



                                                                     

Liber V: i ’22;
i Igitnr componendo [pa- 28. Imjur.]

Major ratio A 4- B,C,G,ad B, C, G quam Q -l- E,FH, ad E,FH,
I ergo permutando [ per 27. 1mm. 3

t Major ratio A 1- B,C, G ad D 4- E, F H quam 3,0 G,ad E,FH.
q. c. d-

. a. Çum ex modo demonfiratis .
Majorfit ratîoomnîum A , B, C,G ,adomncsD,E,F,H,’

quam B, C, G ad E, FÈH .

i Erit (par 3;.buju:.]
Major ratio rcfidui A ad reliduum D, quam rotins A, B, C, G

ad totum D, E, F, H . q. and:
3. Quiet in tribus tantum magnîitudinibus, non folum demeu-

firata cf! , I
Major ratio B, C, G, ad E , F , H , quam G , ad H , vrrum etîam

Major ratio A , B , C , G ad D,E, F, H, quam BCG, ad EFH .
M ulto major cri: ratio ABCG ad D,E,F,H,quam G ad H. q.e.d.

Datis quinqua, l’ex, vcl feptcm magnitudinibus colligî pote-
ait id, qucd de tribus , 8: quatuor magnitudinibus fait demom

fatum a AÎropofl xXxv. Tbeor. xxxv.

a z . Si ratio A ad B fit cadem ac ratio C ad D.
Dico rationcm duplicatam A ad B æqualcm

CH: rationj duplicatæ C ad D , ô: lviciflim .
Si duplicata ratio A ad B cadem CG, ac dupli-

cata C ad D . lDico dimidiatam, feu fubduplicatam ratio-
ncm clic æqualcm .’

Conflruflio.

A B Ev- TAadBitafitBadE,C D F &utCadD,itaDadF.

È . e.
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l Dèfizoqflràiïo prime Tank. 7 A . ,

Via (110’5pr A ad B,’

A A 3 E itaCad D ; fantautemj.r a (perronflrufiionemà ut A ad BC D F itaBadE,&ucCadD,itaD’

f A . v 3d Fi’ Quarts r pennbujur.)
UtAadB,îtaCad 0,8: ut Bad E) itaDadF; .

Igitur ex æquo [ perzz.bujur.]
UrA ad E, itaCad F, i
Sed (perdefl m.bujur.zi

RatioA ad Eefiduplicata A ad B, & ratio C ad F duplica.
ta Cad D; ficrgo ratio A ad Bfirratio Cad D, ctiarn dupiica-
tæAadE,& C ad Feædemerunt . q.c. bd.

Demonjlmtia [aunaie partir.

Rlitio A ad Bbis fumpta Tper Jef. 10.11114qu .] fâcît E, au.
que ratio C ad D paritcr bisacccpta facit F ; (et! Un" 5311-]

ratio A ad E,eadem, ac ratio Cad F: ergo miam ratio A ad B fe-
ule! fumpra æqualis erit rationi C ad D feule! fumptæ; quarre a
am 8133;"!!! rationcsduplicatæ , ctiam dimidiatæ cædcm arum .
qqeo 2c a

Elemmri &liltfl. Fini: 3

1.113121":

su.



                                                                     

I mm. . 227, ,L IBER V1,
ÇEUCLIDIS

ELEMENTUM SEXTUM.

- DEFINITIONES.
V Dgfinitià I.

SIMILES dicuntur aux figura: reaziineæ,
qua: fingulos angulos fingulis anguiis æqualcs I
habcnr, ô: latera æqualcs angulos comprehèn-

’ dentia proportionalia .

Iduo trianguia ABC, OEF (îdcnA O» a de reliquis figuris rcëiilineis intcl.
i ’ ’ ligendum) habcantangulum A :1:

, ang 0: ang.B::ang. E; ang.C:B c E . ang.F:& infuper q
Si AB: BC:: oz.-
Si BC: CA:: EF: F0.
Si Cd: A132: F0; DE,

’- Diaa triang nia dicuntur SIMILIA.

Défi 11;

RECIPROCÆ figura: dicuntur, cum in;
utraque figura antccedcntes , ô: confcqucntcs
rationum termmi fucrmr ,

P;
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a Slinfiguris LN, 2K, lattera;
ZG, 6K, laterîbus LM,

M N fuerinr ralitcr proportion...
lia , ut in attaque figura (in: ante.
ccdcntcs , 61 confequcntes ratio,
num , hoccfiq.

GZ: LM z: MN: 6K."
pariais GZ ad LM anteccdcns en in figura 2K , 6: confcqucns
in figura LN : rationis veto MN ad 6K antecedens en. in figura
LN , & confequens in figuraZK ,- quamobrem figura 2K, LN
RECIPROCÆ appellantur.

N i me 1111.
EXTREMA , ô: MÉDIA ration: rafla;

linea tcrminata Æ feâa ’dicitur, cum taliter

A C flafla fucrir, ut tora A?
c , fit ad majus fegmcntum
"76a ut AC ad minus fcgmcntum C3.

Dcfin. IV. j

ALTITÜDO. cujufcumquc
figura: dicitur pet cndicula-
lads a Verticc ad baÆm duâa .

I figura: ABC veneur flatuarur
punéium A; perpendicularis ab

rxl a ’

’ ’ A Afuprabafim CB duêia, hoc ei’t AD;
i Î dîcitur- figura: ABC ALTITUDO.

l

par?
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q q fief: ne A- - mîmes: RATIONIBUS COMPONI
dicitur, cum rationum quantitatcs inter (a;
.4 ’muitiplicatæ aliquam ciïeccrmt ranoncm ..

fl.w-

AD habendam integram huîus Definitiônîs notitiain en gni-
madverten’dum , Dcnominatorern cuiufcumquc tationis

oflendere quantitatem rationis cadcntem inter anteccdens ,’ 8:
confcquens, manifcflando quanta fit magnitude antcccdcntis
ad confcqucns comparata; li enim talis dcnominator] fit qua.
mer , fignum cit quad anteccdens quater cbntinct confcqucns :1

l I C î O î O Ûfi verozdenominator rationis fi t :4- ; mdiCIum cm, anteccdens

ailier: quartam partem confeguentis .

i 1
.Hoc (tante Euclides in po ta dcfinitionc dîcit, quad ratio

ex rationibus conupofitadicitur, quando rationum dcnominz-
tores inter (a multiplicati, aliquam cflîciunt rationem .

A. B . C. D.Datisigiturrationibus I2 ad 3 , 8: 4 ad z , du: talium ratio.
num rationcm componamus , in primis oportct accipcrc ratio. q
num dencminatorcs, quifunt -, 6: z: Tecundo fiat multipli-
catie 4 in z , produâum cri: 8. 3 nominator rationis compofitæ
ex rationibus t2 ad 3 , 8: 4 ad 2. hoc entraida 8 ad I.

Circa banc compofitam rationcm et! obfcrvandum , quod
Euclidcs rationes illas , ex quibus refuitat ratio compofit.L..,
QVANTITATES appellavit,dum alii INDICES, &EXl’O-
NENTES nominant,’alii veto QUOTIENTES dicunt , 6:
hoc quia indicant , cxpouunt, arque manifeflant quotics ante.
cedens rationis contincat funin confequcns .

Verum dimif’fa hac tcrminoru m varietatci, circa rationcm ex
rationibus compofitam , fat crit intellîgcrc , quad ,unîvgrfali.
ter loquendo , quotiekumque duæ , val plures rationumzquan-
flaires tînml multiplicantur produéium, quod ex tali multi.
plicatione refuitat, vocaturrario ex rationibus compôfitp ,
cumîçx plurium tationum quantitatibus inter f: .muitiplicatis
com ppnatur .

" P a. nef.
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fief n,
PARALLELOGR AMMUM ad ali’quiam ch

&am’lin’eam applicatum dici’tur deficcre a. par

ralIeIograMmo- ,. quando mon occupattotam.
, lingam r exccdere ver?) diciltur, quando: occu--

’K Îpat maintenu Ii’neam, ac fitiIIagcuiéappli’c’arur;

ira (amen, ut d’efi’ci’ensi, au: excedenï. parallelœ.

grammum camdem habeat aitïtudinem cum..
paralleIogrammo appiiicato , 8C cum ce conflio

A, tuai; unum parall’eiogrammum .

carum ad refiamAB non: ouin...
pet toram AB- ,arfolam partcm-AC,
complèteparallélogramme AH , p3-

A » rancio ammum AF dici-tur deficerc
’ A . paraile’ogxammo CE ’, 6; garantie.-

grammum CE dici’rurdèfèêius. -
’Qund de dcfeëiu diâum cinname deiexceflîr intelligiï debet ;:

fimÎmÛ’Per 58 confii’tutum fueri parallelognammum AG g hoca
Paralllelegïa m"mm enculer: diciturpaxallelngrammo BG, quocü

cxceflhs vocatur . i
.l TropofÏ L. Tbeor.Î..

Si tri’anguïa CAB, BAI) ,Vei parallélogram-
33113.35, BF in: cadem fuerint aititudine ..

1-. D60 triangu’Iu-m CAB ad triangulunb;
BAI) il-Iam babas rationem, quam habet baw

fis-CE adbafim BD .. x . ’
a 1.» Dico paralleiogrammum BE, ad? parai-e

1:; F E Q YparaIIeiogrammum A17 applL

aux

Ide-- ’ " ’

4.
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,lclogrlammum BF imbue rational: .bafis (23;

lab bafim BD .. U .. d le aCorylruflio-prîma fart?! ..

- Bêta q D indû-’ airé producatut
ad utramqne partent.
verfus G , ’ & Vcrful
K. Ex’CG ijer 3. pi.)
auferantur quæcumque
partes æquales ip’fi CR:
in præfenti vcrb figura
ana tamtam par: (3&4...

, fuit æqualis ipfi C8,
ncmpe CG . Parîterin mêla 8K notentur DH , HI , 1K fingul:
ipli BD æqnalcs Notentur rcâæ AC, AK, A], AH . ’

G

Demonfîmm primæ parus. .
C Um triangula BAC, CAC fintfuper æqualibusbafibus BU,

CG , 81 inter cafdem parallclas Conflituta ï (par. 38. pi. )
«un: æqualia z ob eamdem tationemæqualia cran! «in: trian-

gulaBAD,DAH, HAI,IAK. , M ,Quo flante quam multiplex CR l’eau BG mêle BC , tain mul-
tiplex etiam erit triangulum BAC , trianguli B AC: paritct
quam multiplex cil mêla BK reëiæ BD, tan] multiplex: criant.
erit triangulum BAK triangali BAD .

Rurfus quia dum bafis BG z: 8K, miam triangulum BAC :1
triangulo BAK : quando BG maior 8K, etîam triangulum BAC
mains triangule B AK : t5! quando BG minot BK,:tiam flingua

lum BAC minus triangule BAK. i .Roc pofivo flatiiatur balis BC prima magnitude ; BD recuit.
da ; triangulum BAC renia ; & triangulum BAD quarta .’

(En vero [ per Jemonjlmta] primat BC , 8: tartit! BAC
fumpta fuerunt pariter multi plicîa BG, 8: BAC; [manda etianl .

P 4 â . BD
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BD , &iquartæ BAD poiitafunr au ualiter multiplicia BK , a:
BAK : hæc autem squame: multip icia, ex viiis ,ralia fun: V10,
delicct,

.1 , A l F ’

a c.-În.n:
Quando BG multiplex primæ æquar BK multi plicem feefidæ,
etiam BAC multiplex tertiæ æquar BAK multiplice’ quarræ.

.Quando BG mains B K , etiam BAG mains BAK .
a Quando B6 minus BK , etiam BAC minus BAK .

SeCundum quamcumque multiplicationem .
.Sequitur ( par def. 6. quinti.)

ut bafis 13C ad baiim BD , ira rriangulum BAC , ad Triangulum
BAD. q. e. 1. d.

il i C ozgfirufiio. ficundæ partir;
U pet triangulorum bafibu’s BC, BD, 8c inter parallelas CD
IF duo confliruant’ur parallelogrammalBE, BF . «

Demonflratio ficundæ partir.

Arailelogrammum BE. [ par 34.primi .) duplum rrîanguli
- BAC , arque parallelogrammum B F duplum rrianguli

BAD . l A* Igiru,r(per ’15. quinti.) lParallelogÆEad parallclog.BF,ut rriang.BAC,ad rriang. BAD.
t Sed I par demonflram in prima parte .)

Ut rriangJîAC ad triang.BA D, ira bafis BC ad baiim BD a.

. - Ergo (par 1 I.quinti .) utParanllelog. BE ad parallelog. RE, ira bafis BC ad ba fi m BD o

q. e; 3.1L . PÏOPOJ;
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Tropofi II. Tbeor. II. y

Siin triangule BAC lareri BC. duâa fuerir

parallela DE, , . .- I. Dicovreliqua trianguli larera A3, AC effet
proportionalirer feâa in D , ô: E .

2. Dico. Si trianguli latera AB, AC fuerinr
proportionaliter feEta in D, 81E , reéïam DE ,.

v lipfi BC eiÏe parallelam . . ’ ,

- Conflruéïioï
Norentur duæ reéiæ E8, DG.

«.--..v--:. .

la

Demonfimtioprimæ partir.

D U0 rria n gula DBE, ECD ( par g7.pri. ) fun:
æqualia .

- Quarc r par 7. quian . ) ut
Triang.ADE ad triang. BDE , ira rriang. ADE

h * ad triang. ECD . vl . Sed (pernbujunJ ut iTnang. ADE ad triang.DBE,1ra ÂD ad DE ,
Arque: [par «ramdam 1. bain: .] ut ’

Triang. ÂDE ad rriang.ECD, itaIAE ad EC:
Ergo.; par 11.quinti. ) .

’ 1D: DBzz JE: EC. q.,e. x.d.

l Demnflratio alteriu: pari-tir .
(peibpr 1D: DB:: 1E: EC.

Sed (par l. bain: .)
Ut 1D: DE: z, triang.AED: rriang.DEB; arque

Ut A13: EC:: rriaqguiDE: triangJîDC:
Igitur (per 11.quinti.) » ,

Ut

1 tvflMarx-v!"- ***** GM’ wh6.x-...*4-4’
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Ut triang. 1E0: rriang. DER.- z triang. ÆD:

A triang. EDC 5
. ,Igitur(yer 9. quîntï .

Triang. DER: .triang.DCE. -
Cum aurem næc rriangnlaæquaiia tint fuper ca.

(lem bali DE conflirura: (11039. pi.) erunr intet
c eafdçmparallelas : ideoque DE parallela BC :

i . q. e. a. d. .www. Tbeor. 111. l ’

Si trianguli BAC,anguius BAC fuerir bi-
fariam divifus a reflet A D-

1. DicoÛBDg DC::-: ÏA: AC,
Vicimm, fiBD; DC::.: "BA: AC.

2. Dico angulum BAC elle bifariam divia

fumareflaAI). - .
Coigfirufiio . a
rallela AI), qua: producatur quoufque

concurratcum BA produâa in E: deber enim
î côncurrere, quia in .tr’iangulo ADB anguli

. 5 ABD, ADB (perm. pri.J [untduobus mais
ac minores . Cuin autem (par 29.pri.) angultls

ADB : ang.’ECD; inde fequirur angulos A 8C, ECB elfeduo-
bus refiis minores: quare (Ier axjo. 15.) reflet BA , 6c CE de.
ben: couturier: in la.

!

l Dtmoifimtîo prime partir.

Via (parmfiruflionemd ieâæ ,DA, CE funr parallclæ
3 .( perd 29. pri. 1 .ang. ECA ,: ang.CA D,& aux. E z DA B.
Cum autem [ pu 1mn] lit ang. CAD :ang. DAB: fequitur ang.

ECA:ang. E. * - Quai.

fg: APun’éioC rpar 3 r. prî. ) noretur CE pa.. A

.f’m---.--.-.--o a 44- ----
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mraref par 6. ph]:
AE ::.’ AC .

Ergo (par 7. quinti v]

i BA:4A.E::IBA:.AC« I. iCm auremin triang. BEC (fer’conflmflionemj fitAD
parallela EC: erir [par z. bain: .]

’ BA r AIE: :’ BDiz’ ’DC ,.

Ergo- (par 1’1’.quinti .)

RA; AC: z BDzDC: q.e’.p.d’..

27H

Demonflrattoï affermi partu- a

EPcrflppofi’tum) BD: DC:’.* BA r AC,

(par 2. Imiter. :
BD:"DC::1BA; AE ;;
Erit [per’11’.«quinti.] i
BA :i AC: :’ BAz’ AE ;

, * Cyan: (par 9*.quinti r)
I’dèoquei’tr triang’.CAE ( par 5.primi.)’ a’ng; ACE :ang’. A’ECL

l Clin! auricmob parallelas AD , ECÏ ( par-29. primi a fit a’ng.
i ACE: a’ng.CAD-, &’ ang. A E’Cv 2:. ang.- D A8 r er-i’ri (par

uiœpri.) ang,CA Dïzvang. DA l3 :1 ergolangulusz BAC? eiiî’ me
ni’amdivifusa renfla. AD. q; e.2.d.’ .

Tropofi 1V; Tiîear; 1V;

Sil triangulÎum BAC habear. fingulios.ç anguii’os:

arquait; finguli’s, angulfis. trianguli CDE.5 Choc

tir -’ angz. ARC z: DCE

I ang. CAB z EDCÎ -Dicoæirca’ æquales: angulos ,. ratera eflïzr pro; ’

’ porc--
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portionaliai, &homologa efTe illa latera,
arqualibus angulis fubtenduntur , videlicer ,

tr

dB: BC:: DC: CE.
1,. . BC: c4; : CE: E1).
A Cd: AB::ED:DC.*

l h. a. Coiylrufiio .
B C E y [Ira triangula .ÆBC,DC E ralirer dia

. fponantur, ur non folu n ho nolo-
gaiarera BC , CE , in refila [inca BCE fint conliîtura , velum...
criam æqualium angulorum DCE, .IIBC, unus fit externus , al.
ter veto internus , 8: oppolîtus. Producantur latent R f, Ez)
quoufque concurrant in F ;debent enim concurrere , quia anguli
ARC, 13le L par 17.pn.] flint minores duobus reflis: cum alitent
(par bjp.) angulus 8C1: ang. CED ; etiam anguli ABC, CE0
duobus re&is minores erunt ; ideoque [ par axio. 1;. 1 refit:

l Bd, ED produâæ ad partes Â, 8: D debenr concurrere in F.
l

Demonjlratîo.

Q Via ( par [2511. ) angulus DCE z ang. ÆBC ( par 28. pri. 1 te.
fis: JE, DC erunt parallelæ ; 0b eamdem rationen cri am . ;

parallelæ erunr redise Cl, ED: quamobrcm fiD erir parallelo-
granimum; ac propterea ( per g4.pri. )CD : IF , C A: DF .

H’is poiitis", quia in triangulo F BE réifia fic en parallela F E ;

. i cri! [ par 2.bujn:.)131: ÂFîî BC: CE, feu 13A; CD: : BC: CE,
» i A permutando [ par 16. quinti . )

Bd: BC::CD:CE. ’Rurl’us quia in eodem triangulo F 8E rcéia DC en patauds...
DE 5

crît ( par 2. bain: . ]

BC:CE:: FD: DE, feuBC: CE:: A’C: DE,
permutando [ par 16. quinti .
* BC: AC::CE: DE.

Derme, quia [ ex demonjlrati: .1

dB : i



                                                                     

-.z

Liber V: * .237
1B: BC:-: DC: CE, arque BC: C443: CE: DÈ,

Ex æquo (per22.quinti.) exit
113: .463 DC: DE.

mure in datis rriangulis cit-ca a: males angulos proportio;
nal-ia funtlatera, &homologa funril alarera, qua: æqualibus
angulis fubrendunrur . q. et d.

. A coronarite»).
EX hac propoil fit manifefium in rriangulo ÏBE, milan);

lineam AC parallelam FE abfcindere triangflum ARC (La
mile toti rriangulo F BE 3 olim difia triangula [ par 29.pri .1 tint

a n æquiangula.
Nota.Æquianguia triangula FBE,ÂBC dicëda funr SIMILIX

iuxra fenfum Definitionié prima: huius Libri ; & hoc quia arqua.
les habenr angulos , 6: lacera [ per demonflram] circa æquales

angulos proportionalia . -
Tropoji V. Tbeor. V.

sa duo triangula ARC, DEF larera habue-
tint proportionalia , nempe

’"AB’: BC::DE:EF, .
BC: ÇA ::EF:FD, ’
CA: AB:: FD: DE,

Dico cire æquiangula, æqualefquehabere ilios
angulos, fub quibus homologa latera fubten.
duntur, vidclicet.

t ang. Â: Dang. B a E
ang. C: F;

a...
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i i Coqjlruflio.

i. Onatur (par 23. pi.) angulus FEG
F: ang. B .

’ F El Pergamdem propoiirionem fiat angulus’

1 BEC : ang.C, - rG Concurrantquexofiæ E6 , FG in G.

A],

B C .Êemoiy’lrano .

Q’Viaflœr conflrufiionem 1 in trianguio- EGF anguius FEG
: ang.,B , & ang. EPG : ang..C: ï[ par 5.2. pri.) 8: ang.

Gzzng..d; triangule: BÂC,,’EGF eruntæquiaqgula:
ergo f par 4. haha .1
A8: BC;.: .GE; EF,

Sed j[ par byp.) t.
AH: BC:,: DE: EF,’

(liure ( par x I . quinti . )
(3E; EF:; DE; EF,
gage (par 9. quinti..)

SE :: D
Eadem promis ratione demoniirabirur

V GF ::: DE. .Cuw aurem’in trianguiis EGF . EDFiatera’EG , GFfint fin.
gula fingulis æqualiaiarerjbus BD, DF, arque bafis EF com.
munis; fequituu per,8.pri. )ang. G :1 ang.D: de erunt (fer 4.
I ri-NCÎÎQUÎ "361i reliquisangulisæquales, fub quibus arqua.
fia lutera. fubtenduntur, nemPè

.ang. DEF : angÆEG , 43:

.ang. DFE z: ang. EFG.’

fluate rriangula EDF ,EGF funr æquiangula: Ted trianguium ’
I565 l par ranflrufitomm) eli æquiangulum rriangulo B AC ; ergo
alan: niang. EDE .erit æquianguium eidem,triang.BAC. q. e.d.

fiwumæwmnmmam
frape]:
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liber V1. ’ 13.9
Tropof VI. Tbeor. VI. i 1

Si in triangulis 3.210 , EDF fit: ang. B :g
ang. E a arqueiarera æquales angulos compre-
hcndentia proportionalia , nempe

. AB:BC;:DE:EF.
Dico efTe æquiangula, æquaiefque cm: illos

angulosæ fub quibus homologa Iatera; fubren-
. dunrur, nempc

aug. C g ang. F , de ang. A: ang.D. .
Conflruflia.

. D punâum E , 81 ad reéiam EF(per 13.1".) ponat’m’ and
ù gulus FEG :ang.B ,- de adpunéïum F confiiruarur an.

plus EFG : ang. C.

- Demonjïratîo.
N trian ulis BAC , EGF (par conflmfiibnem) anguli,E., de
F funr inguli fingulis æiqualeslan’gulis B , 6: C z quare( per

32.pri .) 6L ang. G : ang.A : undc diéia rriangula BAC,EGF a

cran: æquiangula . A I ’
i anmobrem ( per4. bujm.)

AH: BC: a CE: EF.
Sed [par byp. 1

ABI- BC; z. DE; EF:
Ergo [par I r . quinti .1
GE: E175: DE: EF,
Unde ( par 9". quinti. )

:4 e h .Cam igîtur [par 5315.] ang.B :1 ang.DEF,& (par commuâm-
un: . )ide’m ang. B :1 ang.C-EF (par axio. I.) .

mg. DEF :z ang.GEF.- k
Sintque laiera. DE , EF fingula fingulis, lareribus CE , E1:

vaqua--
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’ æqualia: (per4. pi.) erunr reliqui angu.’
li æquales , nempe

ang. DE :: ang. GFE,& ang. D. :3A D

l ange g .E F Ogare rriâg.EDF æquiangulû rriang.EGF.
Sec! triangulum EGF [ par demonflram.j

G æquiangulum rriangulo BAC : ergo trian-
B C gala BAC, EDF æquiangula. q. e. d.

Tram]: VIL Tbeor. VIL A
Si in triangulo ABC fuerir ang. A z ang. D.

in rrianguloiDEF , lacera ver?) com prehenden.
ria angulos B , ô: E proportionaiia , Videlicet
13: ÏC:: DE : EF; arque reliqui anguli C, 8C
F ambomajores, vel non majores reë’to .

Dico hæctriangula clic æquianguia, æquaieiÏ-
que habere non (clam angulos B , (il E , verum
criam C , .8: F .

C onfiruéïio ,. 19” Demonfiratio .

S Uppofitis angulis C , 8c F reêio mi.
noribus, fi anguii ABC, DEF non

A

y D funt æquales, unus erir major, 8: alter
miner: ponarnrangulus ABC major ah.

G gulo D155 . Hoc-fuppofiro ad punâum
B C F B, & ad reflam 8A ne? 23 . pipai.)

ponaturangulusABG :3 ang. DEF .
Quia in rriangulis ABC , DEF (per byp.) angulus A : ang.

D , à angulus ABC l per conflruflionem . ):: ang. E ; ( par 32. r
primi .) erit ang. BGA z ang. EFD; quatre triangula ABC ,

DEE .æquiangula . ’’Ideoque ( 1m 4. lmjzu.

A3; 86:: DEzlEF.
Set!

"Un
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Sed [par à". )

A13: BC:: DE: EF.
. , Ergo-( per r r. quimi . ]

AB: BG:; A8: BC.
(lustre ( par 9. quinti .)

BG z BC ,
Igirur triangulum GBC ifefceles, unde( yen 3. prîni .)

’ I i ang. BCG : ang. BCG. .Cum autem , ( in flipponirur . )Aangulus BCG lit acurus, etiam .
lcutus erir angulus BGC : ergo C par 1.3. quanti .) angulus BGA
erit obrufus: fed angulus BGA demenfirarus cil æqualis angulo
F,qui fuppefitus fuit acurus: ergo angulus BGA erit acarus,
de obtufus ; quod repagnar 5 unde angulus ABC non exit ma.
ior angulo DEF ..

Pariter fi due anguli C, de F finguli finr non minores reflo
f perfuporiu: demonflrata . ] erit angulus BCG :: ang. BGC: cum.
autem angulus BCG fupponatur non miner reéio , angulus BGC
erir vel reâus, velobtufus: ergo in triangule BCG crunt duo
anguli non minores duobus reeiis, [ contra prop. r 7. pri. qurgo di-
cendum erit ang. ABC : ang. DEF’: quare ç par 324:". ) trian.
gnian) ABC triangule DEF æquiangulum . q. c. d.

SCHOLIUM.Unrentipoflea car Euclide: in bac tbearelnate dppofiuri: (Il:
o oerbqutrumque veto reliquomm angulorum C , & F
debere elfe minorcm , vel non minorem reé’to .) Reflwmfea , bot

fiiiflefaâ’um , quia dari poflimt duo trinngula ,
in quibu: Iicetfit mm: angulu: uni unguis agnat
lit, ’é’tirca reliquorzmgnlo: lutera proportio-

nalia ,ipfzz rumen non fin: «quiangula ; Il: PÆq
Ier in duobu: triangulu AC B , ÂCG V, que lm-

-beut angulum commune»: 11, 6’ cira: dngulol
JCB , jICG laiera proportionnlia, quia (pet
7.quinti.) JE: CB : : 1C: CG: liter [me
triangule non fint æquianguld . qumobrem-
Euclide: , ut propqfinonem panent "summum
addidir i114 gerba, reliques angulos deber:
elfe minores,vel non minores mélo, quia bac

candirionefi." Mm , triangulnfim: æquiangula .

. 0.
r70-
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TropojÎ VIH . Tbeor. VIH.

In trianguio rcâanguioi BAC, fi ab anguio
rafla A in bafim BC demiflà fucrit perpendicu.
larisAD.

Dico trianguia BAD, BAC toti triangqu
BAC, à: inter Il: ech fimilia .

r i I Demonfi’ratîa .

. . . Rianguia B C, B DA haïrent anguios
BAC, BDA æqualcs, quia. rafles: ulterius

f" . habentanguium B. communem utriquetriangu.
. Io z quare [ percera]. 2. prop.gz. pri. )- 81 angu-
3 - D c lus C: ang. BAD : ergo trinnguium BDA (per

. r 2.buiu:] (inule triangulo BAC . "
Ecdcm prorfus mode demonfirabitur triangulum CDA.æqui--.

angulnm ciid’em triangule BAC ; ideoquc (imiiia etiamtriangu-

IaCDA,BAD. * -À - .2. ; -.-.Quod profita triangule BDA , CDA inter fi; fint fimilia , ta--
liter diemonflîratur: tubent cnim afin-gales ADB, ADC æqnalcs ,
quia mâtes z. Rurfus Sperfiiperim de.mmzflrata..fi angulu; 135D . ’
:: C 1 quatre (per gz .pri.] &angulus DAC 2: ang. B ; .îdeoque ’
trianâula; BDA , CDA [1’61’4- buim’.) inter (c fimilia camp i,

. c. . i -q . - , i .1;Corrollanum Prima»: .. i 7,
n

X hacptjopQfitione pater, in Trianguio rcéiangulo BAC
ipeirçQtdicuiarem abanguio x’eëio in bafirn demifi’nm , me.

diam clic ptopmtii nnicm inter bafis fegmcntq BD , DG g quia.
et; fimiliwdinçm frianguiqmm BDA , ÇDA ,.;.per4.lmju::)

a . f i BD; DA;,; DA: DC.:-.q.e.d, a;

1 . i
a. i... .4 in l (Il A: n. VIP I: A. X i V -U. 
7.. f Ë v 4 il; w: y) . ,14. i’ H» i V. ;.p i
i-Ï- - k ,.- 5: f un: Il i , "r A A; ’z via.)

I c Lu- ;f - ni A i. .A . x-”...n’xw1 :Iix):’ L

x

. zt.

l
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Corrolarîum .jècundum,

Arifcr fit manifeflam , htus 8A elfe medium proportio-
nalcintcr BC , & BD, arque iatus CA medium propor-

tionalcintcr BC’, .6: CD: 6: rhoc quia 0b ifimiiia triangulsu
BAC, BUA , [1204. bujur.)CB: BA:.: 3A: BD. .

Rurf us quia Emilia (un: triangula BAC, CDA (pertaæùnq)
BC: CA:: ÇA: CD: .q.e.d.

Tropgfi 1X. Trobl. 1.

A data rafla AB "terminus. quæfitam par-
ntcm aufcrrc. ’

C onflrufiio .

Punâo A ducatur quæcumque rafla AC in.
dcfinita, ’quæ cum data AB-anguiumcffot.

met BAC. In AC fignctur quodcumque pua.

éium D. . .Si ex*data AB auferenda fît par: renia , in AC,
[fer 3. pri.]accipiantur (res parrfliæqualcs,

8: (in: AD, DE,EC-. *Ducatur 15C , 6: ex D [1m 3! .pri.) notetut
. DF parailela BC.

DICO AF tertiam cil": parrain dans rcâæ A13.

i Demwgflratio .
QVia (par conflruflionem.) DF cit parailcla CB I Ier a.

buju: .
AD: DC:: AF: FB;

L Componendo ( par I 8. quinri .)
AD: AC;: AF:AB,

Cum hautem (par conjlrufiionem .) AD fit pars renia ipfius
AC, entôz AF renia pars data: refis: AB. q. e.f.

Q 2 2,704 i
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Trop]: X. Trahi. Il.

Duabus datis mais linéis terminais. A3;
AC, quarum AB fit infeâa, AC vcro fifi; in .
D, &E: oportet fimiliter fecarc AB, ac [cap

’ cfl rafla. A . " i
Conflruëîio ;

Dm: tcâæ AB, AC taiîter difponantur,’
ut confiituant angulum BAC. A punéio

C ad B mêla ducatur’CB; ex punais D, 6:
E [par 31.primi.)notentur reflæ DF, EG pa-

raiielæ C13, figncturquæ DK paralicla A8.
Dico datam reâam ABin F , & G die fimi.

liter [canai , ac fcfla cfi AC in-D, 6: E .

Demonflratio .

QVia [ par conflruflionem. ) DF ,’EG parallelæ BC ; cri:
[par 3.0.pri.) DE parallela quamobrcm in triangu-

gulo AEG [En 2. buiur.)

, AD:DE::AF:FG. iPariter quia in ’triangulo DKC méta E H, cf! ipfi CK p24
ranch ( per Lbuim’.)

DE:EC::DH:HK. ’Cam autcm [per34.pri.J fit DH: PG, &HK: GB; exit
DE: EC: : F6. GB:

mm: .’AF: FG:: AD: DE,

- PGzGB::DE:EÇ, uUnde data reflet AB cri: fimilitcr rafla , ac fcfia fuit data;
AC. q. tuf. i

l

xxxxxxxXKx

Pro.
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TropojÏ XI . Trobl. III .

,Duabus-datis rcâis limais A3, Athrtiam
propOrtionalcm invcmrc .

C oigflrm’îîo .’

-.A At: reâæ A3, AC tantetdifponantur, ut qucmcum-I

g que effaraient anguium BAC. l’ In AB produaa acipiatur BD zB a AC , notetur BC. Ex punflo D
. (pu 3x. pri. ) notctur DE parano.i . 133C: allongetur AC quoufque.’
i I concurrat cum DE in E . nDico CE cire tertiam proportio-

D nalem duabus datis AB , AC .
Demoqflratîa .

N triangulo ADE (pcr conflrufiionem.) reflet BC pataud?!
DE : quatre (par z. hujm .)

AB: BDz: AC; CE,
Cum àulem (per conflrufiianem) BD ::: AC , cri:

’AB: AC:: AC: CE: igitur
Rcéia CE erit renia proportionalis datis mais BA, AC.

i q. e. f.Tropof. X11. Trou. 1V.

Tribus datis mais lineis A.B.C. quartant;
prOportionalcm invcnire. i

l

Q 3 Cana
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Coqflruêlx’o .

X datîs reflisJïneîsduæ primes A, &B
i fecundum-reâam’ DE difponantur, fit.
que DG :1 A , 8: 6E: B . Notctur uæ--
minque reflet DE , quæ anguiunr e ciat
cum DE. In reëia. DE Indefinitè produêta
(perg. pri’.) accipiatur DH :: C: norctur
HG z 6: ex EducaturEF parallela CH ,quæ

conçu rrat cum DH produéia in-F .
’ Dico A]? elfe quatrain proportionaiem tribus datis- A.B. C.

Demmylratîa .

I N trianguioEDF [ par: confinflionemJ CH pataud: EF,
(banc [ par 2. bain: .

DG: GE:: DH: HF,
Ergo HF et? quarta proportionalis tribus datîs A.B.C.q. e. f.

A Tram]: XIII. Trou. V. i
Duabus datis mais Iineis AB, BC mediam

pr0portionaiem invcnire.

V C onflruâ’io .
Atæ reflæ, inter quas invenienda efl
media proportionalis , difponantur

fecundum reâam ABC . Reé’ta AC bifariam

A , B c dividatur, & fupra ipfam notetur femicir-
r culas ADC . Ex puuâo B crîgatur BD par.

pendicularîè ipfi IIC .
Dico BD erre mediam proportionalem inter 1113 , & 15C.

Notentur reflue D1, DC .

Demonflmtia.
’NguiusADC in femicîrcuio (par gr.rerti1’.] reâus en:

quant in triangulo reéiangulo ÂDC ab angqu rcflo D in ,

’ . i h bafim l
Î

î

1
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bafim AC ( pcr canflrufïionem.) «duâa cf! perpendicularis D8:
quarre (par rorol. I.prop. 8. bain-r) cri: DE media proportionalis
inter datas refilas JE, 13C. q.e. il

Trop]; XIV’. 777:0): 1X .

Si parallclogrammum A3 æquale fucrit pa-
raliciogrammo BC , habueritque anguium4 4
FBD z ang. EBG. ,

Dico latere, cires. æqüales angulos elïe "raci-
procè proportionaiia: &viciffim.

Si latex-a circa æquaies angulos fuerint red-
procè proportionaiia.

Dico parallelogramma cire æquaiia .

Conflruflin.

H :1 A I du paraiielogramma IIB ,EG taiîtcr di-
fponanrur, ut æquaiiumangulorum la.

E B A rem DE, BE componant rcâam lineam DBE: l
producantur laura AF , CE donec concurrant g
inI-l.

a Demwgllratia prime parti: .C

Um anguli FBD , BEC ( per. 173p. ) fintæquales , arque ia-
rem E B, BD [ par çunflrufimnem. ) in reaum conüitutaa ,

( fer tarai. 3. gray. x 5. 1m. J cria-m F8 , KG , erunr in reâum di-

0 , ’His fiantibus qui: ( par byp] parallelogrammum AB I: pa.
* rallelogrammo EG cri: ,

1 r [par 7. quinti .
lPlarallcflog. dB ad parallelog. F E , ut parallelng. EG ad parai-

e 0g. FE : iSed ( 1er x. buju: .)

Q4 i Phi
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548 Euclidis EIemcnta Gcometrici
. I PàraiieiogufB adiparàlle’log: FE , ut DE , ad 3E,

, . ariterqueParallelog. EG id parallelog. FE ,- ut GB, ad BF :
muref par 1 I. quinti.]

DE: BE:: GB: BF.q.e. bd.

.Dcmonflmîtib ficundæ partir;

[1:0];pr DE: 12E: : GB : BF;
. .Sed ( cr I. bain.)

Ut DE ad RE, ita patelle agui]? ad parallelog. FE , arque
V Ut GB ado BF , ira parallelog. GE ad parallelog. FE: .

,1, l . ; ’. (nuire (par n. quinti.]
Ut pal’alieiog.ÂB ad parallelog. FIS , ira parallelog. E0 ad p3;

rallelog. FE , . . . I- ergo [ par 7. quinti . )I
Parallelo’g. [IBzz parallelog. EG. q. e.2.d.

Tropoj: KV. The’or. X.

.Si triangulum BAC fuerit saquai: triangul
io DAE,»habueritque angulum BAC arqua.
lem angulo ’D AE. i

Dico latera circa æquales angulos elle 1’661
rprocè proportionalia: (St Vicifsim

SI area æquales angulos latera fuerint rc-g
Clprocè proportxOnaha .

DICO triangula fore æqualla. ’

Conflrufiio . ,

D Ara triangula BAC, DATE ralîtcr (a.
iDâe, V cumin m angules æquales BÂC, DATE
: dilponantnr,utlatera Bfl, ÂE componant
V refinm 113.515,- quo faflo (par coral.3. prop.

. 3*: 15.)

e k; 1. .. v...4h«,n-v.
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I 5. priml .) etiam latere Cd, 1D cran: in reâum conflituta .

Ducatur BD. -Demonjïratz’o primæ parti: .

O Voniam (par byp.] triang. 34C z triang. DÆ .

[ par 7. quint! .) . - .TriangJiÂC ad triang. 3.4D , ut triang. DÂE ad triang. BAI);
Sed par r. bujun J

Triang. 31C : triang.BA’D: : Cd: 1D: atquc
Triang.DIIE: triang. 3.4D: Ed: JE ,

Ergo (per r hquinti. )
ÇA: ADzz Ed: JE .q.e.r.d.,
Demonflmtio ficundæ partir.

l N triangulis BflC,DÂE cumangulis æqual-ibusBxprJE.
[par bar-J

Â: ÂDz: E142 JE.
Sed [par I.buju: .) .C1: 1D: r triang.CÂB: triang. 31m ; pariterque

E11: JE: : triang.EfID: triang. 0118.
Ergo (par I I. quint. .]

Triang.CAB:. triang.B.ÆD: : triang. EÆD r triang.DAB.
ergo I par 9. quinti.]

triang. C113: triang. EflD . q.e.2. d.

Traqu.’ XVI. 7726074. XI.

Si quatuor reâæ lineæA,B, C,D, fucrin:

proportionales. ,’DicoAx D: B x C: &viciffim,
F41... Si A x B :4 B x c.

B Dico quatuor limas A , ’11, C,D
*” die proportionales. ’

En.
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A 38 îDtmndmtio prime partir .
C D î unum reaanguium ex prima A,& quartz

"’- ”---L D fueritefibrmatum , aliud veto reéian.
gulum a fecurlda B,I& tertia Ceomprehenfum;

hæc duorreêÏangula .erunt .duo paraüelog-ramma æquiangula , in
quibus circa’æqualesangulos.( penbyp.) latera erunt reciprocè
,proplortionalia .quare I par 14.174731» J .diêa reflangulazequalia...
gram. q. le. bd.

Demoqllmtioficundæ parti: .

. V ia (fer 71:0.) reflaengulumex A,& D eforma tum æquat re-
flaùgulumaxcâisfl &Ccomprehenfiim: duo erunt paral-

Jelog-ramma .æquiangnla, & æqualia; queue ç’ par 14. buîur. ) la.

1ere. tcirca :æquales angulos .erunt reeiprocè proportionaliu;
trempe Aad B, .uti Cari D. q..c. 2..d.

Tropgff XI’ÏL Tbeor. X II .

îSi trcs renfla: A, B, C fuerint proportionaies .’

Dico refianguium a prima A, 25a renia C
contentum arquai: elle quadratoamediaB de-
fcripto ; ôC viciflim .

Si rcâangulumaprima A Bi tertiaC effor-
inatum æquale fuerit (lundi-alto media: B.
1 Dico [res refias A, B, C effe proportion-
es,

Dtmonflratio prime partir.

matum , arque quadratum Meiliæ B
(un: parailelogramma æquiangula , qu:
(par byp. ) cirez æquales augulos habent

A k REflanguîum ex prima A, 8c renia C effor.

MB .C laiera reciprocè proportionalia : cr. 5
:0

à

1
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go [ par x4. buiur.) erunt æqualia . q.e. La.

Demorzflratio ficundæ’ partir.

REflangnIum comprehenfum a mais A ,& C. [par bypr] eŒ
æquale quadraro reëlæ B: cum auteur hæc reêiangula

fin: æqniangula,& æquaiia paraileliogramma [ par r4.buiu:’.-]
cirez æquales anguios erunt lacera reciprocè: proportionalia z
quareAadB,utiBadC.q.e.z.d. ’

SCHOLIUM.
Ira: En: Jemwfimtionn efi obfl’nvamlum’quorlhlief Reflmr.
gqumeflE’ parallalbgramzmm : (il Mende parallelagnvnm

Jewlanjlram,valem criant dereflkngulo r

J Tropojl XVIII’. Trobl. VI. ’

Datis reéiilineo CDEFG, reâaque A B,
ad ipfam AH appiic’andum ell: rcflilineum li-
mile , fimiliterque politum. Dato reffilineo

C D E F G .

Catfiruflioi .

C En àArum refiillneum CDEFG mais PC , PU refolvatur in...
, trianguizt FGC, FCD, FEDJnu’mero minora quantum fic-

ri perd? . A.Ad punaum A , 8e ad refleuri AB [par 2 g. pri.) confiituatur

, an-
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25 a Euclidis Elemcnta Gcomctrica

Il

C

DlangulusBAÏ :1 ang.DCF: pariter ad punfium B , si 3d me
a"! ABaPpIÎCCEuranaulus ABI : ang. CDF: hoc fa’ÏÏO Pf°*
ducantun’crfiæ AI, B1 donec concurrant înI; debcnt cum-o
concurrerc , quia difcedunt a dnobus angulis minoribus duofibus

r mais a qui (par conjrrufiianem i æquales funt angulÎS D553
ODE, qui Un 17. pri. funt duobus mais minores .

EOde prorfus modo ad punéium A, 81 ad refluai A! ponatur i
angulus IAK r: ang. FCG: pariter ad punfluiu I elforncmî
ang. AIK :: ang. CFG, reflæque A K, choncurrant in K.

Tandem ad B , &l extrema re&.e Bi applicentur anguli IBH,
BIH finguli fingulis æquales angulis FDE, DFE,.concurrant-que
refis: BH, 1H in H .

.Dico reâilineum ABHIK ad reêlam AB datam applicatum li-
mlic elTe , 8: fimiliter pofitum data rerÊ’tilineo CDEFG . .

Nota. Figuræ fimiles dicuntur SIMILITERIPOSITÆnuæ ad
canidem partem angulos habent æquales , & latera proportio-
na la .

Demonflratîo ;

triangule AKÏ (perconflrufiionem )angùiî ÏAK , AÎK funt .
æqualeè angulis GCF. GFC in triangule FCG; quare [par

32.pri.]:ing.K : ang.G. Eadem ratione in triangulis IBI-I , b DE
demonlirabituï ang. H r. ang. E.

Rurfus cum [per conflrufiioræm. j ang. KAI : ang. GCF , &
ang. lAB z: angÆCD; erit (par axio.2. ) totus angulus KA B ::.
tari ang. CCD: codem morio demonürabirur ang. A EH :: ang.
CDE, (Si ang.HIK : ang. EFG : quare polira reélilinea erunt

æquiangula . .(Lied police lattera circa æquales angules lint proportiona-

lia , ira. dcluonfirabitur . Trian-

PM 1i-
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Triangula CGF, AKI f par conflmfiionem , é par demonflm.

in .] fun: æquiangula ; ideoque (par 4. bain .)
G :CF::KA:ÂI. i

i Infuper quia triangula CFD, AI B 81 ipfa (par conflrufiio-
menu] flint æquiangula r yer enmlem4.) »

CF: CD:: 11:13:
Ergo ex æqualitate (per 22. quinti.)

O . * . GC:CD::KÂ:ÂB: ’
igx’tur circa æqualesa’ gulos C, & Alarera flint proportionalia.

Simili pror us morio demonfirabitur circa reliques reâilî.
neorumæquales angulos latera effeproportîonalia; ideoqup
reéiilineum ABHIK ad da tain reâam AH applicatum, (imile ,8:
fimiliter politum date reâilineo CDEPG . q. e. f.

Tropojl X 1X . Tbeor. X III .

Si triangule! BAC , EDF fuerint Emilia;
Dico inter le babere duplicatam rationem

latèrum homologorum.

Coigflruflio, C? Demaifiratio.

IN datîs triangulistfimili.
A i D bus BAC, EDF fit
. ang. A: ang.Dang. B : ang. E

- i ang. C r: ang.F.B .0 E F Homologa vero laiera (in:
I--------G BC, 8: Eh Oportet demon-

firarc,triang.BÂC, ad triang.
EDF rationem haberedupli-

, I catam latcr’is 13C ad latus EF. .
Quia veto bæc homoioga iatera BC , EF pofl’unr elle inter, fa

æqualia , 61 inæquaiia: fi fuerlnr æq-ualia, ut in primrfigura,
vcritas hujus rheorematis ira demonflvratur . .

Æqualium laterum homologorum BC , 8; EF f peu bbm’unî
renia proportionalis inveniatur KG ,’ qua: , 8e ipfa influe
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BC,EF æqualîserît ; idebque

ratio BC ad IG , quæ juta
de]; Io. grand. ) dicirur duplî
.cata illius rationis , quam ha;
ber BC ad EF , .erir ratio
:æquaiiratis .
Cumaurem (par 117p. ) in tri-
.angu’lis 8.40, EDF fit

.CB: Bd: : LE: ED , arque

. BC: CÂ:.EF:FD,Pofira antecedenrium 3C, & FF æqualitate i?" 1 4- Quinti-Ï
ictiameonfequentia Bd, 48: ED saquai-136mm 3 Mecque Bd :7
LED, 8c C11 4: ,DF; quare[per 8.pri.)rriangulum BÂC s
triang. EDF; ex hoc fequiturquod ratio trianguli BflC ad tri-
angulum EDF, fit ratio æqua’liraris; fed EX mais fine-113m fado
æqualiratis dupîicata homologorum iatcl’um æqualîum 30351:3
.quare tria". 13,4cm :rîangÆDF rational] habebit dupiicaram

hom°1030rum iaterum VBC , 12E. q.e. I. d: . . .
Si vçro homobga hmm 13C ’ 151? fueriut inæquaiia .BC rem.

cerniaius, a; 51: minus , ne in præfenti figura, cadem veriras’
l lamer demonllrabitur .

Laterum homologôruni BC , EF
cr 1 I. hmm. ) renia propor.

.A D Eilc’nalis inveniatur B G, qui:
minor erit quam BC , quia BC
major ponirur quam EF. Du.
icatur HG .

F Hac conllruëlione pofita , quia
(Fer bain] in triangulis fimili.

bus B110 , EDF .
113: B :: DE: 8?,

alternando [par t 6. quiet; .)
A8: DE: z BC: EF.

Sed f fer conflrulïioncm)
BC: xEF: : EF:.B.G,
Ergo T par z 1. quint: .)
AB: DEz: EE; B6.

ne E

Due
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Duo îgîtur triangula ABG,DEF [per byp.)anguïos habentB,&

E æqualès,atqutlatem c’grca æquales-angulos rccîprocè propor.
tignalia; ergo; par 15.buju:.j triang. ABG z: triang. DEE , ulule: 

’ Un! 7. quinti . ]
Triang,’ABC: triang.ABG: : triang. ABC: tri’anngEF,

’- " Sed [par 1 .. buiu: .] VTriang. ABC :: triang. ABG: : 13C: BG .. -

. I Erg0[perll’.quinti.]Trîvang.ABC z triang. DEF: : BC: BG :-
Cum auteur (par corfiruâ’ionem ) ratio» BCad HG fit duplica’.’

ta illîus , quam ha be: homologum làrus BCT, ad homofogum lat
tusEF; ctïam triangulumABC, ad trîangulumv DEF habebît.
tarioncmduplîcatamIatcrumhomologorum BC, EF. q. e. d. *

I 4 Corollarmm.

A .  X hoc theoremat’e fit manîfèflum ;  quad fi
B ’ ., tres’reflælîneæ A.B.C.fucrînt proportionæ
, les, triangulum. fupraprïmamA ad fimile triangu-v

C 111m fùp’ra Fecundam B, illam- habcrc rationcm. ,
(1113m. 11:1.th primzi’ A ad tcrtîam C .

’ Tropof X X . Tbeor. X 1V .. -

Si: fucrilnt fimiliæ PoÏygona ABC DE,FGHI K.
1.. Dico hæc ’Poligonæ partiriiln triangula:

Emilia numero æquaIiz’r, 86 homologa totis.
fi ’- 2.. Dico Polygonum’adï Polygonumhabcrc;

’rationcm duplncatam latcrumhomologorumg

Cbnfirufîibœ

K; b angulis æqualîbus A ,.
v &F ad oppofitosanguu-

l’os C1, D’, H, I ,. reé’tæ ducantur.’

AC,AD”,.FH,F1 .
’ De-  ç
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3 5.5 Euclidis Elemcnta Gcomctriéa

Dam onfiratzo .

Il: Um [par byp.) fimîlîa fifi!
- K data polygona, to: cum:anguli in uno polygone , quo:

in alio . quarc triangula numc.

-., I ro æqualiacrunt indiens poly.
c 1-) 1 v gonîs . .(hlonîam vcro ang. B [ pu

1mn ] r: ang. G, 8: latcra circa .îfios æquales angulos proportio-
nalia flint; (par 6.buiu:.) triangula ABC, FGH crunt æquiàngu-
la; îdcoqucang. BCA :1 GHF , pariterquc ang. BAC :4 ang.
GFH, quibus homologalarcra fubtcnduntur: undc per 4. lm. .
in. J huiufmodi triangula habebuntlætcra circa æqualcs angu.
los proportionalia .

Eadcm prorfus ratiche æquîangula, crunt triangula ÂED,
FKI: quarc’ yer4.l.mjur. 1 fimilia .

(barnum poilez ad triangula CAD,HFI, quia [ par byp. J ang.
BCD :: ang.GHl ,demptîs tqualibus angulis BOA, GHF, [par
49:10.3. ; ang.ACD z ang. PHI . Eodcm modo demonllrabitur
ang. ADC z: ang. FIH: undc (par 32. pi.) 81 ang. CAL) : ,
ang. HFI: îdcoquc etiam triangula ACL) , PHI ( per4. huila]
cran: Emilia; Idem de aliis triangulis dicendum, li pinta. fuc-
rlnt o

(yod veto hæctrîangula tînt homologa totîs, vidcîîcet, quod

in fint fingula triangule! in uno polygone ad tinguL’J. triangula. -
otîmîlia in aitçro polygono , ut polygonum ad polygon..m , in; r
demonflmtur .

Triangulum ABCad triangulum FGH (par 19.616103) baba:
duplicatan’] rationem nomologorum latcrum AC , 14H; & trian- «L,
guünm CAB ad trîang. HrI rationcm haha: duplicatam corum. n

. (1cm latcrum homologorum AC, PH . I t
(hmm- v; par I x. qui)": .)

’Triang. ABC: triang. FGH: triang. ACD: triang. PHI.
Cum autcm [ par camaïeux 9.] rriang. ACD ad trîang. FHIfit

in duplicnta rations latemm homologorum AL) , FI , in qua. ra.
floue eft ct’iam triang. ADE ad triang. FIK ; ex hoc fequitur.

Trianv. ACD-z triangÆHl z: triang.ADE: triang. FIIK:

’ g].
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Igitur triangula unius poiygonj, alœrius poiygonî trianguiis

proportionalia fun: , 6: hums proportionalitatis anteccdcntia
(un: in uno polygono , & oonfequentia in altcro polygono.

Scd ( par I 2. quinti o )
ut nnum antecedens ad unum confcqucns , ira omnia anteçedcn-
ria ad omuia confcqucntia : ergo . a

, 118C 1triang. ÂBC: trang.FGH; : (mania triang. ÂCD f:
IDE a"

. FGH aad triang. F H I è ;
F I K a

ABC ,fcd triang. ËCD z (peraxio. 9.) poligono ABCDE, 8:
D aF.GH 1 t

triang. F H I z polygone FGHIK:erge

J , Aut triang. ABC ad triang. FGH ,
ira polygonum ABCDE, ad polygonum F GHIK . v

(Jum autem ratio triang. ABC ad triang. F CH [par 19 hulula]
fit ratio du plicata homologorum laterum JE, FG ; etiam ratio
polygoni ABCDE , ad polygonum FGHIK crit duplicata late-
xmn homologoxum dB, F G , q. e. d.

Corollarium. I

D X hac propofitione Colligitur, quad fi
tres rcaæ lineæ D. E. F. fuerint propor.

E ’ tîonalcs , polygonum fupra primam D defcrî-
ptum ad fimilc polygonum faâum fupra (c.
cundam E , illam habere rationcm , quam.
habet prima linea D ad tertîam F : & hoc quia

ratio D ad F et! duplicata rationis D ad E , uti fupra in dcf. Io.
libxi "quina diâum fuit .

1: .. Pro:
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-2 5 8 Euclidis Elcmcnta Gcometrica.

Tropofi XXI. Tbeor. XV.

Si rcëiilinca A, ô: B fimilia fucrint reflili.

nec C . .Dico inter fc ech fimilia .

a ’ Demonflratio .
i Um fperbyp.) reéiilineum A fîmîle fit

reâiiincoC, non (bluta anguli reâili.
A nei A , æqualcs aux): anguiis rcâilinei C,

verum ctiam latera circa æqualcs angulos
f erunt proportionalia; idem pariter diccn.
B 5A5 dam de reâiiîneoB : quarc (par axiaprtî,
" "’ mumJGngulianguli rcâilinci A æquales fin-

guiis anguiis refiilinei B: arque [par 1 I. quint: .) Iatera rcéIili-
ncidproportionaiia latcribus rcailihcî B: ergo [ pu def. x.
hlm.) reéiiiineum A fimile rcôilineo B . q. e. d.

TropajÏ XXII. nanan.
Si quatuor reflue lineæ AB, CD, EF, CH fue-

rintproportionalcs’. . . lDico ab huju(modilincis reâilmea fimnha.. ,
.fimiliterquc dcfcripta , cire proportionalia: 8C
viciflim .

SI a quatuor mais Iineis refiilinea firnilia de-
fcripta , fucrint proportionalia.

Dico quatuOr limas die prqporçionales.

Coîfiruflio .

SUper primam A-B, 8:
fecundam C D ( parA, L 0 l8. 1min.) fimilia defcri.

A c-D ,4, ’ - ban-

-....-p- .a-V



                                                                     

**w.-. tv

Liber VI. i 2’59
bannir reflilinea I, 81 K . Pari modo faper tcrtiam EF, & quai-
mm CH iigncnturalia limilia rcë’tilinea L , 8c O; de iltis reétili-
ncis primo cit demonflrandum mail. 1: rcëiil. K: : teéiil. 1,:

refiil. 0.4 n nÏDèmmgfIratto PYIMÆ partir.

, Viafpnbyp.) rcâilincum I fimilc cffrcâilîneo K: (par
20. bain: . ) I ad K habcbit rationcm du plicatam thoma-

logorum laterum AB , CD: fimilitcr rcâilincum L ad reflili.
neum O cil in duplicata ratione homolggorum latcrum EH, CH;
fcd . ( par 3 5. quina" . ) duplicata AB ad CD cadcm cit, ac dupli-

cataEF ad CH: J v .1tiare [ par I I. quinri . ] ut
Refiil. I ad rcé’til. K , ita mail. L ad reclil. O. q,e. d.

Demônflratio ficundæ parti: .

p Atio I ad K (per carvi. 5o. bujut. 1 en duplicata A8 ad
ci - CD; 8: ratio Lad 0 duplicata EF ad G.H 3 [cd [par 1;pr
ratio I ad K eadcm, ac ratio L ad O: l l

Ergo (par 1 r . quiuti .)
Duplicata ratio A8 ad CD cadem ac duplicata ratio EF ad CH:
cum autem [ par 3 5. quinti . J duplicata rationes inter fe æqua.
les , ctiam fubduplicatas æqualcs baladant : fi: quitut dimidia- «
tam A8 ad Cl) æqualcm cm: dimidiatæ EF,’ CH: i gitur AB ad

CD, utiEE ad CH. q. c.d. a
Tropoji XXIII. TbeorQ XVII.

Si parallc10gramma AC, EU fuerint arqui-

angula. , ,l r’ Dico inter il: habcrc 111am rationcm, qua:

ne); latetibus componitur. *

R2 in hCon-



                                                                     

faire; Euclidis Elcmcnta Gcomctrica
C otgflruflîo .

D Ata parallclogramma AC, EG
uniantur recuudum angulos

æquales BCD , BCG taliter, ut BC,
6c CG tintin dircéium confiituta, cf.
formentquc reflam BCG: quo flan.
te [par corollar. 3. pop. 15. primi .)
etiam latera DC . CE erunt in reflua:

polîta: undeiDCE cri: reâalinea .
producantur ratera AD , FG donec concurrant in H g debout

y caïn, commune , quia F6 fccat parallclam BG,’ and: (1er taxie.

23. ) recabit aliam paralldam AHo i * ’
. Ultcrius (par 12.bujaf-) fiat

urge: CG:: I: K; 8:
utDC: CE:: K; L.

Demonfirajio .

. ’ . - 1(par robait" 1 a: ne ad CG,ita parallclog.BD ad parallciog.CH,

. 8ch (per conflrufiionem .] -
l utBCadCG,itaIadK::Ergo liper I I . quint! .j .
ut parallelog. BD ad parallelog. CH, ita I ad K ;

A Paritcr Ç par canulent 1. buna.) p *
ut DC ad CE , ira parallclog. CH ad parallclog. CF ,

Sed f per conflrufiionem .) - .
utDC ad.CE, ira Kad L: ï

Ergo ç par Il. qzmri .J i ’
l ut parallelog. CH ad parallelog. CF, ira K ad L ,

unde ex æquo (par 21. quint: .) i -
ut parallelog. BD ad parallclog. CF , ita l ad L, A q

Scd [ ut infra demonjtrabnur.]
ratio I ad L cd compoiita ex rationibusl ad K , 6: K ad L;

’ Et o .ratio parallelog. BD ad parallcfog. CF exit compofita ex ratiœ

nibusladK,&KadL, r sed
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Sed l’ par couflrufliouem .)

ratio compofita ex rationibus I ad
K , & K ad L eadem cit , ac compo;
fi ta ex rationibus BC ad CG, de DG

l ad CE .
ergo [ par I x. qunti.) ,

ratio parallelog. BD ad paralle log.
L ’E v CF crit Compofita ex rationibus la:

M " terû BC ad CG ,& DC ad CE. q.e.d.’
Nota ., Componentium rationum antecedentia debent elfe in

une parallelogrammo, 81 confequentia in alio .

SCHOL.IU.M.
Um Euclide: in bac Propofi XX I I I. ditit æquidnguld peut.

p [de rumina inter-fr buiyre compojitum ex duabur ratinai.
tu , quurîabent’latera circa umm unguium in une purullelogrum-

me, ad duo lutera circa ulium angulum æquulem in dia prunela-
gramme , bocjblum malt intelli en , quodfi duc lutera»: ration:
difionumur in tribu: quantitatifur ; quema’ilmodum prima quanti.
mir ad tertium , in purullelog. ad purulirlog. Inflipçr cum dime
idem dutbor , primum magnitudinçm ad muant , rancirent buben
talapoin»: ex rationibu: prima udfecumium , 6’ [centile in! ter.
ria»: : circa bujufmodi ujjèrtum nueflurium P1041!!!" bac loto ad,
derefequeutem deutonflrutiouem ex Eutocbio annqmflïmo Euclidit
film-peu lcfim 1mm .

r Tbeorma demouflmndum.

- a l fuerînt tres quæcum ue’ma-
3 6 4 S gnitudines A.B.C. q , i "-

8 4 Dico rationem A ad C elfe com.
pofitam ex rationibus A ad 3,8:
ad C iuxtà DefiV.huius Libri.

1d bac Tbeprerhu demouflran.
q du»: cum nie»: Eutacbio alluma

A C D E F G faquenraaioma.

R 3 AXIO-
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. X I 0 M A.l

D ENOMIN ATOR, fivè QU A NTITAS illins rationis,quam
habetanteccdens A ad confequens B , duéia in confequens

B Producit antecedens A .
l’iriturbujur uxiomuti: fini: ronfla: par falun: tenninorum en.

l’intime)", quia Mini: munir quantitu: ,jiuè dencminntor afin. i
du bubitudinem illuin , quant baba! entendeur A ad coufiqueu: B : 4
îtlureficonfequem B multiplicetur par illum DENOMINÂTOo

EM , produfium cri: idem entendent A.

Coqflrufiio. - l2 q 3 1 6 24 DEnaminutor ratinai: J ad i
B fit D,cô- Deuaminutor ra.

4 2 tianir BudC,fit E . ’ ïI ’- Produflum ex bi: Jeannin».

rinID,éEfitFo iDico produflum ex F in C eflè A. v
I’rodufîum ex C in F fit G :jiergo - i

A B C ’ D E F G G æqualirfucrit ipfi 1; erit ’11:- -
I tu»: alitera Il cg? polluait»: ex F

in C o. " i i -
’- I Demonjlratio ,

WuDefl datiominutar rutionir A ad B [par axia.fiipe;1iu.r
pqlitum . J produfz’um ex D in erit A .

Eudem ration: , tu»: Ejit danominutor rationirB ad C , prolan
auinchinC, eritB. .

mouflon igitur C multipliçæmlo E fait B , tir C multiplian-
da Ffucit G ; (per 15.9142)": .) i

I V F : E : : G: B , . .Rurjîn quia D multiplicande E finit F , êD;mulnphmnd9 B

finit A ( par 15. quinti .) i, E : B: : ï; A ,
Igitur’permurundo [ par 16. quinti. ) ’

. 12:52:81; A? . j ï t, Cou.
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COImcrtendo [ par miel. 4. quinri . ]
a . - A a B u

ut autan: F ad E ( èerlàémonfirah. ] in; G ad B,
ergo ( par I l . quinri .)

A 0 B u p . ’
04mm. ( 9. èqiutï J)

’A :: G .

.Qia me" (perçanjlmlîionemd Geflprodufim a: F in C ,
and»: cri: produâwn ex F. in C : quart F cri: quanti! a: , [me
denmmnator ratiohir prima magnitudinir A ad renia»: C ; [cd F 
cf! produâmu ex DdenoMinatore rationir A ad B , G- exE damné.
nqtorerationi: B ad C: ergo (paf def. s.lbuiu:.) ratio A ad C
011:0»:qu ex rationibu: A ad B , a? B ad C . q. c; l. v
a 2,0199; XXIV. Tbeor. xvm.

ln parallelogrammo DE.
Dico parallclogramma CE , KH circa dieu

I mctrum AC confifientia, eITe fimnlia ton pa-
x rallelbgranmo DE, 6C inter (a. Ï 4

’ Cénjlmê’io;  

A E B N parallelogrammo DK ducatur dîametdr
AC: in.di&a diametro notctur punflum F,

ber quod ducatur reâa CH parallcla AB , vel
DG. Pariter pet idem punfium F notetur EK
parallclaAD,velBC. g

DK c -   . .’ IDflnoqflratzo ..
Ngulus DABcommunis en unique parallclogrammq DE,

A CE ,- ergo æqualîs in ambobus parallelogrammîs . ’ -
Angulus ACE ,( pet 2

(par ranzdenz’zg. ) æéualîsang. B . l C . v ’. v ’,
parka, angulus (35E (pan-1;. 1m. )œ’quahs: angulo KF H ,’ au;

Iplus KFH Un 34. pi.) æqu ans ang.!) (3.3: quare paral-

R a, lelog.

’9. M. I æqualisflng. D ; &jangixlus API: .

4,," ..
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lellog.GE æquînngulum parallclogrammo DB.
I Cu m anti (pu confirufi.)GF fit parallcla DC,
ù ( par tord: 4.1»:qu .) cri: .

AG: GFz: AD: DC.
CF: FA:: DC: CA.
,AF: FE:: AC: CB..

Quarc ex æquo (par 22. quinti .)
CF: FE: : DC: CB.

Eadcm ratibne demonü rabitur
FE  EAz: CB: BA: arque

,  ÊA:AG::BA:AD.  . Quamobrem parallelogrammum 6E (par defir. buiu:.)finî-

le cri: parallelogrammo DE .   ’  Endem prorfus mode demonflrabîtur parallelograquum KH
fimilc eidem parallclogranimo DB : quarc C par 2,1. hmm] adam
parallciogamma GE, & KH inter fe fimilîa . q. c. d.

frapofi XXV. Trobl. V11.

Duobus’datis rcâilincis BAC, a: D: con-

- Primer: aliud reâilinèumGKI-I fimilc reflilineo
BAC, & æqualc rcâiligco .

C onjlruflio .

  A. * ’11 f
Dl, I ËL I G HD un umlatusîllîus rc&îlîncî ,chî fimîle conflîtuî. dcbet,

hoc cfl ad latus BC ( per 44.mll45:.pri.] in quows angu-
le applice sur parallclogrammum BE,æquaIc geflilîneo BAC ’

pet rchnçÇE in angulo EÇF , qyi qquaüs fit angulo cm-

  . a"3

*- ’- A-* --r
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( par 45. pi.) conflîtuatur paralellog.’EF æquale reallîneo D.

Inter reâas BC, CF [ par I 3. buiur’. ] in veniatur media pro.
portionalis CH : ad CH (1m 18. bain. J applîcetur reéülineum
GK H (mufle, fimîlitergue pofitum reflilîneo BAC .

Dico , reflîlîneum KH elfe fimile date nfliüneo BAC , à
:quale xcâîlineo D.

h Demoifiratia .
Q Via ( par conflmflionem] anguhss FCE :1 ang.CBL ; r per
u 14. pri.) BF cri: ana lice: teck : idem vcrificatur de linea

. ’ Rurf us, nia ( par tonflrufiiancmM reflîlîneum RE ad «au.

C, in méta. BAC ad mail. D. .
- I Ac (per 1. bain. ]-Reâil. BE: reflil. Cl : : BC: CF, l

En enîm (par. x x. quinti.)
Reâil. BAC: mail. D: : BC: CF, -
Sed [pertoroL papa 9. à zo. 1714qu .l)

BC: CF: mail. BAC: reflil. GKH,
Ergo r par x I . quinti .]

Rcflîl. BAC: mail. D; : rem]. BAC: mail. 010-1.
Que ( per 9. quinti . ) .mail. GKH z «au. D . q. a.

frape]: XXVI. Tbeor. xzx. D

’ Si à parallelogrammo BD ablatum fuerit
Cparallelogrammum EG fimile, fimifiterquc.’
pofitum toti parallelogrammo BD , commu-
nemque cum eo habens angulum A.

e Dico parallelogrammum E6 circa eamdem
diamctrum AC confiflere .U I

U Cm:-
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C onfirufiio .

. Ucantur reâæ A F , PC; hoc fado, G

veritas præfentis propofitîonis.
Si veto AF , FC non componunt reâam li-

neam , ab A ad C rafla. ducarur AHC , que:
feccabît F0, velFE: face: FG in H 5 perH
notetur HK parallela AC . -

Demoqflratio .

O Via (par tanflruflianem .) AHC efl refis: lima , ,&.diameo
l ter parallelogrammî BD: Tper 24. buju: . J parallclogmm.
mum BD exit fimile paralleiogrammo KG: fed ( par byp.] parai.
lelogrammum EG cf! fimîle parallclogrammo BD: ergo ( par
2 1.buju: .) parallelog. KG fimile parailelog. EG , & fimîlitet
pofitum:

. 3 (En: (perdef. I.b:(im.]GA: AE:: GA: AK,
Ideoque ( par 9. quinti .)

Q1061 cum repugnet veritati axio. 9. ABC non erit limez te;
êta .Cum autem hoc de quacumq,alia [inca ab A ad C duâa idem
demonflrari poflit, non autem de méta AbC; hæc fola critdicen-
da (eau linea ab A 2d C duéia ; ideoquc parallelogrammum
cri: cigca eamdem diamétrum cum toto parallelogràmmo

B n qu Co a iTrçpofi .XXVH." Tbeor.,.XX.

Si rafla A3. divifa fit" bifariim in C ,ôznon
bifariam in’K , ’34 paru AC applicetur paral-
lelogramma. A D, éuîus defcâuis’letit CE, 5C

peut! AK applicctur parallelogrammum AF,
-cujus

l

AFC cit una limez refis: , evidens en:
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cujus (Encans crie KH , 8C hi duo defcflus

’ CE , KH fin: duo parallclogramma. fimiliàr.
Dico AD eflè majus quam AF . ’

n Confimzzia.
I N parallelogrammo CE , quad cf! (lofes:

fins parallelogrammi AD,ducatur dia. -
muer DE . In hac diametro erit punâum

A C F .flper 26. huila. J cum KH , 8c CE (in: fi-
n): 12. v A

Demonflratîo.

VîaFrËer 43.primi .) complcmentum CF .2: complexnen-

to . , ’. Communi addîto KH cri: ’ . iCF*KH:PEiKH,
Sed [par 3642:1] ,
CF 1- K H : CG ,

Quart: [ per axio. x.)
. ce :- FE 1- KH ,

I Communi addîto CF cri:
-CG-I-CF, hocefiAF:FE q-KH-l-CF.

Cam antem [ per axio. 9.] parallelogrammum CE mains fit FE
du K H 1- CF, fitq; parallelogtammum CE ( pu 364ml ) æquale
parallelogrammo AD ; erit etiàm ’ "

Parallelogrammum AD maius paralldogrammo AF . .e. d.
idem valebit , fi divifa AB bifariam in C , 6L non bi ariam..

in D parti AC applicetur AL , cujus defeâus cri: LB , 8: parti
AD applicetur AE, cujus defeéius cit EB , & hi defeâus LB,
E8 fintfimiles, mm duéia dîametro BE , hæc tranfibit pet L
[ 1026. bai»: J Et cri: AL’maius quam AE , ut demonflro . ,

à!!! K? K»).

.Dfn
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Demwyfratio .

H 13.6 F QVia(perlvyp.]AC z C8: îpfi vero AC
(par 34.pri. ] aqualis dt HG ,6: ipfi CB

- ’û æqualis GF[per aria. 1.] erit HG z: GF.
” Quare [ par 36 . primi .) parallelog. 0K .1:

parallclog. F L .
Sed (par 43.primi .)

Parallclog. F L : parallelog. LD ,
ergo (par «1360.1 .)

KG : LD ,
, Sed ( par axio. 9.)

KG mains quam KE:
Ergo , 6c LD maius quam K! ,

Addito communi KD:
cri: LD 4- KD , hoc en paiallelog. AL ad dimidîam AC applî-
catum , mains quam KE 4- KD , hoccfi AE ,applicatunl 3d A3
cum defeéiu DE fimili defeéiui BL . q. e. d.

MM XXVIII. mu. VIH.

Ad datam reê’tam AB applicare iparallelo,
ZÉrummum arqua]: data rcâilineoC, quad de-

cmt parallelogrammo fimili alteri date paral-
lclogrnmmo D . Oportct autcm reâilmcunL.
C, cul æquale dl applicandum parallclogram- o
mum , non cire mains i110 quod ad dimidiam.
BE applicari parait , oz cfl fimile data paral-
’lelogrammo .

MWŒW
C on-

AAA A j’,-
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A ’M 1.

AUH
Confimfiio .

D At: rafla A3 (per Io.pri. ) bifariam dividatur in F... fuper
- dimidiam 8E [ par 18. Infini.) conflituatur parallelogra-

muniBG fimîle,& fimiiiter pofitum parallelogmlato DL ampleu-
tur parallelog. EH: ducatur EG parallela AH .

Hoc faa’o parallelog. EH , vel cf! æquaie date reflilineo C ,
vcl mains ( minus enim e112: nequit ) ( perfilppqfittonem . A

Si igitur parallelog. EH 2dæquat C , cum defeéius tir parulie.
log. EF [ per tonflrufiionem.] fimile ipfi D, faflum erit. q. c. t.

Si pofiea parallelog. EH mains cf! date re&ilineo C r par 4g.
pri.) inveniatur exceffus parallelog. EH fupra icétiilneum C
quod fit I.

( Par prop. 2 5. bujur. T. conflituatur paraIIeIog. K M fimile p2-
rallelog. D, vel El", & æquale reâilineo I , quod minus cri: pa-
rallelog. EF, cum I fit cxceifus parallclograani EF tupra rem

line’ùm C . - II Cum autem ’per toujlmflionemJ paralleiogtamma EF, à KM
. fint ambo fimîlia reâilîneo D; (per 2I.buju:.3 inter fe mailia
erunt ; gnan: [per dej. 1. blljühJ habebunt lutera circa æquales
angqus proportiomlia, vide-lice:

i KL:LM::EG:GF, .Quia veto (ex Jemonjfratir.) parallelog. FF mains efl parai-
leIogrammo KM , «in: «à: k6 major quem K1, 6: reéiaGF

maie: quam LM . .Tan-
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Tandem fiat GX : K’L , atquc GO : LM . Fer 0 notctu

patafiola FB . Fer X ducatur reflex RT parallela BA .

.. F ça H À M L
ÂZQAÜFJ
BS E

Diéo parallelogramnmm A? ad AH aPPIÎCatum, arquait? C
garance, ejufque dcfcaum R8 efi’e fimilc date parall

grau-mm D.’Ducatur GB , qua (Fer 26. pain: . ) traufibitiper P. mm 4
fit

’ OGzGX.::FG:GE,
erunt parallelogramma 0X , FIE fimilia.

Demon ratio .

Um ( per canflrué’fionem] KM fit exCefTus parallelogran

Br fupra reéiillineum C: eruntKM,&..C: EF. .
Sed X0 faëium fuit æquale K M : ergo X0 en excefrus p.11

iglogranim-i EF fupra C .
Quart: parallelogramma 0 R , R E qqualia rcëiilîneo

[cd (Ier 36. pu.) ipfi RE I: ET: ergo OR 4- ET :: reô

nec C: l - V .Quiet veto (1m 43. primf. )OR : EP; erit ET «f- EP, v
Hart parallel. A? : date rcâilineo C. ’ v

Demum quia defeflus R8 ( per24. bujux.) fimilîs CR EF,&
( pan
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( per canflruflionem.) fimile ipfi D: [per 2 1. bit-1.10.] R5 fimily
ipfi D : quare parallelogrammum A P ad AB reflam applicatum,
erit æquale dato reâilineo C , eiufque defeâus RS cri: palanç-
logrammumÀ fimile dato parallelogrammo D . q. e. f. y

Tropof: XXIX . Trou. 11X.

. Ad datam reflam AB appiicarc. paralleio-
grammum æquale date rcâiliueoÇ , exce-

dens paralICIOgrammo fimili aire-ri date paral-

lelogrammo D. I I

Z , o
M I. F

H K&DL D Â1.x :D à "
Conjlruflio.

Ara reaa AH (perxo.pri.) bifariam dividatur in E . Su.-
pra dimidiam BE Tper 18. bujm- .j conliituatur pa rafle-

logrammum EL fimile, 8: fimîliter pofitum dam paralellogram-
me D.

l’ariter (par l4.ficundi) reâilineo C, 8: parailci’vgrammo
El. æquale conflituatur quadratum H , cuî quadrz- tu il fer 25.
buiu: .; æquale fiat parallelog KZ , limile , aigu: Liniliccr po-
fitum paralle!og.EI. .

Hoc fafioerit 2K mains quam EL . C1111! autem K2 , 81 El.
faâa tint fimilia, fimiliterque pofita; erunt lutera K0, OZ
majora luterions EF, FL: produ&is minoribus latenbus RÉF;

Com-
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’ Complentur paralielogramnium MN , quod erit (imile

fimihterque pofitum parallelogrammo EL : quai: [par 26. bu-
junj pæallelogramma MN, EL erunt circa eamdem diame-
trumPX. atqneMN : KZ 0b fimilitudinem, qnam tubent
MN. & ZK , Sel terum æqualjtaçem.

P roducatur LB 1 D, Complettui’quc parallelogrammum DA-
Dico parallelog.AD applicatum ad reâam AB æquaie effe da-

to rtiâiilineo C, & cxceffum DG [initie elle data parallelogram-

m0 .

Z o
M I. F

H i KG:

. A. D .! CX D N ,U Demi) nflratio .
i Via[ par 36.11111) parallelog. AN z: parallelog. BN arque

(par 43.prt.) parallclog. BN : parallelogrammo BM:
(par 4x10. 1. ) erit parallelog. AN :: parallelom BM ,

Commuri addito N0 cri:
ANei- NO , hoceft AX: RM 4- NG’.

Cam aure-m (par canjtrnéîionem) MN z: K2, 61 KZ a El. 4- C,
Bru BM 4- NG : C: fed

AX: BM 4- NG : ergo, 8: AX:C.
Demum quia parallelog.GDfimile en parallelogrammo D :

l fequitur 2d datam AB fume applicatum parallelog. AX æquale
dato reflilineo C , & exccdere parallelogrammo GD fimili da.
to parallelogtammo D. q. a. f. .

ÀPra- l
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Tropojî XXX . Trobl. X.

Datam reâam AB terminatam taliter fècaw’
’ rc, ut fit: tota ad majus fegmentum, uti majus

fegmentum ad minus.
Confiruéîio .

C Onfiruêiio huius problcmatis iila cadem efl,quæ in propof.
1 1. lib. 2. propofita fuit pro conflituendo reâanguio CI

: quadrato A F . Tali igitur confiruâione fuppofita;
Dico reéiam ABin’CelI’e taliter feéiam , ut fit AB ad AC ,

utî AC ad CR: ideoque datam reâam extrema , 8c media ra-
floue feâam dicunt.

G.....-..-...Jêi.......5ï Demonflratio.

i E .. 5 v Via 1 par 1 1.fecund1 . ) reflangulum
i i CI :1 quad. AF . .Î per 14. 11mn.)
l HC: CF; : A C:CB;Sed [ par dcf. quadrati .)...... 1 AC: CF,&HC::AB,

en àC » a Queue mutatis HC in AB,& F in AC,erit
à AB:AÇ::AC: C8. q.e.f.
Dan-unau"-

I Tropqfi XXXI. Tbeor. XXI.

In triangule reâangulo BAC cum anguio
reflo A.

DICO figuram fupra. BC defcriptanri æqua-
lem cire figuris fibi fimilibus a. lateribus BA,

t èC clefcripcisg a . I ’

.5 Con.
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C oigfirufiio .

Ddati trianguii Iatera
. A8, 13C, ÇA [par 18.

i 1mm. ) applicentur fimiies
’ figure BI , CD , BE .

Dico figuram BE. defcrîp.æ tama latere fubtendente au-gulum reflum A , æqualenL.
z eiTe figuris fimilibus B! , CD

laieribus BA , AC angulunL.
:E reflum comprehendcntibus,
i applicatis.Confit-1101.0.

Super tarera rriangun re-
fianguii I par 46.primi. ) tria

i defcribantur quadrata CH ,
Afi, O

Demoufiratio .

I Q Via mm defcriptæ figura, quam quadrata [par confit-afflo-

ne»: .) fun: inter f: limilia . .f par 20. 17215141.]

quad.A F efl adquad.CH in duplicata rationeAB ad BC;paxitexq;
fig.Bl efi ad fig. RE in duplicata ratione A3311 BC:

(lustre (per 1 1. guipai .)
Ut quad. AF ad quad. CH , in: fig. 813d fig. 3E;

0b eamdem rationem exit etiam
Ut quad.AG ad quad. CH , ira fig. CD ad fig. BIZ .

His demonflratis: cri: i I
Ut prima magnitudo quad. AF ad fecundam quad. CH,

Ira renia fig. Bi ad quartam figuram BE .
Pariter ut quinta quad. AG,ad fecundam quad. CH ,

Ira fexta fig. CD ad quartam fig. 3E:

. . Ergo ( par 24. quinti.) - .Lit-prima quad.AF cum quinta quad.AG ad fecundam quad.CH,
Ira tertia fig. BI cum fexta fig. CD ad quantum fig. BE :

5911 4701ÎÏCJ

..*.---x un...
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Quad, A138; AC ad quad.CH rationem habent alqualitatîs ,-

Quare etiam’  Ratio figurarum B! , & CD ad fig. BE cri: ratio æq’ualitatîs ,
Idcoquc figuræ BI, CD a Iatcribus 8A, AC defcriptæ :: fig. 3E.

q. e. d. .l
Tropqfi XXXII. Tbeor. XXII,

Si*duo ’triangula BAC , CDE habcant la...
tera BA , AC proportionalia lateribus CD,
DE, arque fecundum unum angulum ACD
talitc’r compofita fucrint, ut homologa latera.
A3, DC, arque AC, DE fig: parallcla .

Dico reliquat horum man ulorum lattera;
BC, CE cire in direâum po Ira.

Demàtgjlratio .

A .n I Uîa ( par 1137. ) lattis AB parallclum
DG [par 29. pri. ) ang. BAC ::

ang. ACD. Parîtcr quia fupponitnr latus
B .cî AC parallclum latcri D E fper 611101de

29.) ang. ACD: ang.CDE : quarc [par
v aria. r. ) çmg.’A :: ang. D.

Cum autem triangula BAC , CDE I par demanjlrata] æqu a-
les habeant angulos A, & D , arque ( par bvp. J. circa Mo;
æquales angulos latera proportionaüa: [par 6. buna.) dî&a..
triangula erunt æquîangula ; ideoque ana. ABC r: ang.DCE .

additisæqualibus angulîs BAC, ACD: crunt

angulî r: angulîs à hoccfi angulo ACE.
Denuo addîto communî angulo ACE: crunt

A 1
anguli ’B :angulîs :

ACE a

. S z Sed

k--
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Sed [pu 32.pri.) D
A --u

anguli B . z duobus rcé’cîs: quarcetîafn
ACB

angulî
Igîtur (par I4.primi.]

latus BC erit in rcâum cum latere CE . q. e. d.

Tropojf XXXIII. Tbeqr. XXIII.

In æqualibus circulis, ABC, DEF, fi ad cen-
tra confiituti fin: anguli BGC , EHF, vcl ad
pcriphcrias BAC , EDF.

à duobus mais:

Dico aqgulum BGC cm: ad anguîum EHF, ut ’
periphcrla BC ad periphcr-iam EF : Séâorcm-

que BGC ad fcâorem EHF , ut periphcria BC,
ad periphcriam EF .

Confirufiio priori: Partis.

. A. D Ucant u; reâæ BC,v. EF , arque :’ per 1.D x quarti.)în circuloABC
. l l .4 atcomodetut CK :1«a

[k D f ’ .v "’ BC: paritcrîncirculo
D D xi - ’K’(. ’ . ’N EDF adaptenturrcétæ

Mo 7 PM,MN: EF, no.g A 4xX A M Tenturque maze KG,
X Ë F MH, NH. z «

I D emonfiratioprimæ parfin
a . y Vonîam f perrgonflrnfiionem, * BC :: CK Ier 28.:mij.) 3x4
D . 638 hC:arcuiCK: and: (perm. ferma) ang» BGC:

l” , . , ’59. ’ ang.. 0; I

.I *x
qçxx. .’*
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ang.CGK . Eadem ratione in circulo EDF æquales cran: anus
EF,FM, MN , & anguli EHF, FHM, MHN :ergo

Quam multiplex en arcus BCK arcus BC , ’*
tam multiplex etiam crît ang. BGK anguli BGC .

Pariter quam multiplex cit arcus EFMN arcus EF ,
tam multiplex ctiam ang.EHN anguli EHF .

Ulterius fi arcus BCKæqualis fit arcui EFMN; l ,
[per 27. tertij] & ang. BGK : ang. EHN .

Si arcus BCK minot fuerit arcu EFMN ,
8: ang. BGK minorang. EHN .

Si denique arcus BCK major fuerit arcu EFMN ,
8c angulus BGK major cric angulo EHN . i

Si ergo hæc paritcr multiplicia tain arcuum’ BC, EF , quam
angulorum BGC, EHF fervant ordincm æqualitatîs fupcriorita-
tîs , 8: infcrioritatis præfcritum in dcf. 6. libri quinti , fatm-

dum exit, - v -Arcum BC cire ad arcum EF , uti ang. BGC ad ang.EHF.q.e.rl.d.
Hoc idem demonfirabitur de angulis A, 8l D ad circnmferen.

tinmconfiitutis; quia (par 28. temj.) dicii anguli A , (S: D
fun: mediemtcs angulorum ad centra BGC, EHF 5 quater ut ang.
A ad ang. D, ita arcus BC ad arcum Eb’ . q. e. z. d.

Confirufiio alteriu: parti: .

ln fegmentis BC , CK confiituantur anguliBXC, ,COK.

Demonflratio.

Um anguli BXC , COK infifiant æqualibus arcubus BIC,
CBÂK( par 27. terni. crunt æquales; quarc (par def.

10. tertij.) fegmcntum BXC fimile fcgmcnto COK, idcoquu
[par 24. tertij. ) diâa fegmenta inter (a æqualia . .

(au vero ( par 4.1:mni.) ctiam æqualia flint alanguir: BGC,
CGK , fi æqualibus fcgmentis addantur æqualia triangula , r3-
fultabunt fcflores BGCA,.CGK interie æqualcs: (luamobrcm.
quam multiplex cil fafiot BGK fcflorîs BGC, tain multiplex

criard arcus EC K , arcus BC . v ’U ltcrius mucus BCK il: æqualis aïeul EFMN ,

l l etiam

. z i
Î. . ,11
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etiam feéior 156K erit æqualis feflori EHN. .
Si meus major atcu , etiam feéiot major feâore , 8c
Si arcus minot arcu , etiam feétor minot feâore . x

Hoc liante fequitut .Quando feflor 156K major cit feâot’c EHN ,
etiam arcus B CK major atcu EFMN .

Quando feéiorzfeâoti , etiam arcus :1 atcui ; 8:
Œândo feflor minot feâote , etiam arcus minor atcu .

p

His pofitis fi feêior BGC flatuat ut prima magnîtüdo; fedor
EHF fecunda; atcus EC tettia g & arcus EF quarta .

Quia (par conflruflionenuï primat, 8c terriæ fumpta funt
paritermultiplicia , videlîcet feéior BGK, & arcus BCK: pa-
tiret fecundæ , 8: quattæ accepta funf æqualiter multiplicia ,
trempe fafiot EHN , &atcus EFMN : demis autem æqualiter
multiplicibus demonfltatum fuit , quod

Ogando multiplex prîmæ magnitudinis fliperat multiplicem
fccundæ , etiam multiplex tertiœ fup’erat multiplicem quarta: .

Quando æquale , æqualc 5 8: quando minus , minus: fe-
quitur

t [par n’ef. d. quinri .] p ’
Scëiorem BGC elfe ad feéiorem EHF , ut atcum BC ad atcum

EF. q. e.d.

Corollarium I .

X hoc Theorematc fi t-nmnifefl mu, ut feflor ad feâorem ,
ira elfe angulum unius ieâotis ad angulum altetiusfeflotis;

qui-.1
o
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quia [ perficpen’m denmnflrnta.) tam angulî , quant feéiores in-
ter fe funtutarcus ad arcum : quare I

’ (par 11. quinti.)Seé’tor ad feéiorem ut angulus feâoris ad angulum feâoris.

. Corollarium 11
Urfus perfpicuum, cit ira elfe angulum in centre BGC ad
quatuor mélos , uti efi atcus BC illi angulo fubtenfus , ad

totam circumfetentiam : quia j
Utan . incqntro BGC ad an . teâum in centro ,

Ita circum erentia BC ad circumfârentiam fubtenfam angulo
rit-Go: quare

Ut angulus in centre , ad quatuor reâos( par 15. quinti .) .
ltaarcus illi angulo,fubtenfus ad quadruplum quadrantis ,

hoc cit ad totàmeircumferentiam :
Convertendo igitur ,

Ut quatuor teéii ad angulum in centro , ira rota circumfetcntia
ad ateum augulo in centro fubtenfum. q. e. d.

Elmzmti [uni fini: .



                                                                     



                                                                     

E U C: L 1D" 1ms
ELBMENTUM UDNDECIMUM,

ET S’OLIDORUMI 1
ELBMENTUM PRIMUM.

. DE.F,INITIO. 1325.5.

SOLIDUM, fine CORPUS dieitur illud, quod
longitudincm, latitudinem, arque Craflitiem habet.

î

, N explicatione defin. t.primi Elemcnti diélum
’ t fuit in magnitudinibus, triplicem dati par.
i , tiumcomponentium otdinationem , nempè in

longum,in latum , St in ætafihnt. In def. z.
, ejufdem primi Elemenflîllâhmagnîtudo , quæ

,. folam habet longitudinem, diéia fuit LlNEA.
In defin. 5. illa magnitude, qu: longitudi.

’x nem , & latitudinem obtinet ,, appellata fuit
SUPERFICIE S . In hac veto defin. illæ magnitudines , quarum
componentes p attes in longum , latum ,arque crafliim ordinan-

tur,a MathematiCis SOU-
E DA ,-fiue CORPORA ap-

pellantur , illaque doélti-
ba, quæ folida, tine corpo-
ra contemplatur,peculiati

c vocabulo SIEREOME-
4 - - TRlA dicitur:hoc cerner:

. i » f licetinappolito folido Al
A. J ’ v (1* E, in qU( BC-efi longitu.

do,PyA, latitudo,lBD Vera

craffticso T . Ô A Pl]:
. a. ç: «v:
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I au EuclidisElcmenta Geometrica

qu. I].
’ TERMINI folidorum dicuntut fuperficies.

chadmodum Euclides in defin. g. Lib. primi Eiemento.
tum lineæ termines punéia nomiuavit , arque in defin. 6.

eiufdcm Elementi f u perficiei terminas lineas vocavit , ira in hoc
loco folidorum , flue cotporum terminus fupetficics dicit.

Paf. 11 I.

RECT A LINEA BA dicitur ad PLA.’
NUM FD reâa , quando angulos eiiicit re-
fioscum omnibus iineis CA, HA, EA ôte.

’ ira ’propofito piano duâis, illamque tangenti-

tu

Um rafla linea AB taliter
infifiît piano FD , ut fo-

ium punéium A fit in piano FD ,
reliquat veto extra , angulofque
facit mélos cum omnibus iineis
CA , HA ,EA &c. in piano FD
duéiis,& concurrentibus in A ;
tune refit iînea AB dicitur RE?
êta f ubieâo piano FD.

:099. ’IV.

a h Planum AB ad planum DCn .0 dicitur RECTUM, cum refis:
lineæ FG, HI ôte. in piano AB

f I dufiæ , communique planorum
’feéiioni BE perpendiculaires , alter: piano CD,

reëiæ fun: . a
nef-

...g-



                                                                     

E

Liber XI. ’ ah

Paf. P2 . -INCLINATIO lineas
refis: BA ad planum CD

AE eliormatusalin’ea BA
infiflente fubieéio piano
CD, &areâa AE in co-

lano CD duéia a punâo Aad punâumji dem
E , in quod cadit BE reflet piano CD . . I

Dg]: VI.

H C q INCLINATIO plani
. CD ad planum AB voca-

. .7 G A tut angulus acutus HFG
rif F é comprehenfus a reâa li-

nea HF in piano CD con;
conflituta , ôt perpendi-

cularicommuni planorum feEiioni DE, Beau
rafla lima FGduâa in piano AB, (St perpendi-
çuiati eidcm Communi planorum feéiioni DE.

A ç. DefIVII.
SIMILITER inclinant.

dicuntut plana AB , CD
ad planum EF, quando an-
d uli inclinationis planor’um

LGH, MIKïfunt æquales.

T à Def.

Je dicitur angulus acutus B I



                                                                     

28 4 Euclidis Elèmenta Geomettîcz

j vif. VIH.
PARALLELA Plana vocautur AB,C Dl,

fivquando in quamcumque pattern produé’taas

numquam concurrunt. q

I . . V . w. :IX. .
SIMIL’IA Solida jdicuntur’illa qua: a pla;

nis fimi-libus, &num’eroj’æqualibus continen-

tur; I I . ïDef X .Î

ÆQÜALIA , ô: SIMILIA appellantut illa.
I folidal, quæ a fimilibüs plani’stnumero, acmé:-

q gnitudine æqualibusltomprehenduntttrq

fief. XI. - -
. SOLlEUS angulus A ille dilcîtut , qui 3;.

plutibus quam duobus planls angulis B"A.D,
BAC; CAB ad idem pantoum] -Al-conliitu:tis,

I tuque in codent piano cxiitemibus,oonunetur.

i ’ l concipiamüs tres planas angulos
A - BAD,BAC, CAD, ad idem pun-

éium A elfe confiitutos , neque in to.
dem exiliete piano , quia linea. AC ci!
intelligêda extra planum avgulni B A D;
angulus A a tribus anguhs planisBA D,
BAC, CAD comprenenfus , vocatur»
angulus foiidus.

-No-



                                                                     

Liber XI. 383
Notandum. Duo tantum piani anguli nequeunt foiidun au.

guium com ponere , cum ad minus tres requitantnr .

w. x11.
- PYRAMIS daim figura folida Boum

contenta» à planîs BAC, CAD, DAEyEAB
a piano BD ad punâum A duâis.

Otandum. Punâum A, ad quad
concurnmr plana BAC , CAD&c.

Pytamidis VERTEX nuncupatur : Pia-
num BD dicitur- BASIS pyramidis. Di-
iiantia punéii A a piano BD vocatur’A L.
TITU DO pyramidis .

Si pyramidis bafis fit triangulum, etiam
pyramis triangulatis dicitur: fi baiis fit
quadrangulum , vocatur quadrangulatis ;
fi pentagonum pentagonalis &c. .

IDcf. X111;

PRISMA vocàtutfigura folida ABEDCF
a planis contenta, quorùm duo oppofita ACE,

,DFE funt æqualia , iimilia, ô: parallelaj reli-
qua veto plana AE, AF, BF funt parallelo-
gramma. . v A ’ w A

A D r Otandum. Ogando pti-’ A , fmatum oppofita plana
F funtttianguia, tunc ptifma (li. -

citurttiangulare; quando fun:
.AL3 a quadrangula, ptifma vocaux:, quadrangulareôtc. i

T 3 Dcf.
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i j forgé XIV.’

SPHÆRA dicitur, quando femicirculi ma-
A- pente; diametro circum duéius femicirculus
3m fe ipfum revolvitur ,unde moveri cepetat,
u eircumailumpt’a figura. . .

Æc en Sphæræ Defiri. ab Euclide tradîta in hoc loco.
Theodoiius Lib. I.Sphætic0tutn DeiinJ. aliter fphæratn

defiuivit ,- dicendo
. .Spæra dioitur figura folida unvica fupetficie compreiienfa , ad .
quam ab uno pantin ecrum , quæ intta figurait: fun: polka, ont.
ne: cadentes mêla Huez, faut inter r: æquales .

’ par. KV, * I

v CENTRUM Sphattæ dicitut illud punaum,
a quo omnes refis: lineæ ad fpltærze fuperficiem
duâæ , funt squales;

. tÎDef. 2X V I . A .
AXIS fpltæræ appellatut quæcumque refila

lima pet fphæræ centrant duâa , ô( utrimque.’
la fupcriî’ciæ fphæræ-terminata , fupra quant.

khmobilem revolvitur fphæra. ’
"pif. .ÏXVII.

DIAMETER fpltæræ vocatur quælibet te.
fla linea par iphæræ centtum dufia,dtutt’tma.
que a fphæræ fupetficie terminata.

nef.

A ".- .--
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Liber ICI-.1. .’;.;f en

ÉDefi-XVIII. île."-
POL’I fphæræ appellantut duo punas: axem

f

La: terminantias

’ ” "’ 0425126.
à» V CONICA fupetficies dieitur pilla, quæ de-
. l fctibitur, dum ab aliquo punâo ’im-mobjliex-
2.. tu circuli lanum accepte ad circuii’ Circum.
à -.fetentiam (lifta reâa’ iinea in uttamque pat-

tent produâa , mariente purifie convertitur cit-
ca circuli petiplietiam , qùoufque circuli revol-

; utionem-abfolvat. 7 i - 4 - - - ’ ü
li; I.

î tra planum cireuii BCD
A, a uo ad. dati circuii
circum erentiam duéia” fit

.reéiaAB,& manente pun.
éio A , refis! A8 intelli.
gatut moveti pet rotang

. icircumfetentiam BCD; pet
D talent momon ’gehi’ta fuper.

ficies ydîcitut - 1CONICA, ( l in . f . .; a l fuperficies’. î

u c j l , "HI. l- vme]. xx.

il CCONUS appellatur illa figura folida I, qua: - I
w circula, ô: conica fuperficie.comptehenditur,..

titi. efl’folidum BAD . * -v t » w t ,t

* T 4 . C’EVER-

A ’ appoiita figura fiez. ’

, acceptum fuetit punàttm v
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Fig. Il. 1° VERTEX conidicitor pan.
A au." A . p2. BASIS coni vocaux circu-

las BCD.  3. AXIS conî appellatunefla
AE a -vertice ad bafis cen-
’trum duâa .

’45 CONUS RECTUS illæ dî.

citur,qui habet AXEM AE,
fig. 2.baû BC reflua) .

5. CONUS SCALENUS vo-
caturillæ, qui AXEM AE

bcht bali BCD inclinatum . fig. l.

Paf. xxr.
CYLINDRIÇA fapcrficics dicitur mu;

qua: dcfignaturfium duorum circulorum saqua.
h Hum, 5’. Paranclbrum diamctri parallclæ, un:

cum mail 11063 diamctrorum tcrminos ab ea-.
dFm Parte C9niungcnte,in circulorum planis
Circa manenna. centra circumfcruntur qupg

  nainc imcgram compleant revolutioncm .

173J.  î I fuerîntduo circnîî A8, CD inter

s f: æqualcs,.& parallclî; paritcr.
B que hotum circulorum diamcrrî A83,

CF D æqnedidantcs , conîungatque ad
eaf’dem partes A , & C dîametrorurn.
cxtrcmîtatcs rafla AC. . puna (La:
dîamctrî circa manenna cnculorum
centra E , F , uns cum.rcfla AC revol.

A vumur commet: revolutîcne ùpcrfi.
cg D des figrîatà a refis. limez AQCYLIN-

DRIÇA (apathies appellatux .
Def.

. . ---.-, ..----



                                                                     

Liber x1. 23-9
Def. xxn.  

CYLINDRUS dicitur illa figura folidagt,
qua: aduobus æqualibus, &Oparallclis cinnlis,

il V , ac cylindriez fupcrficxc comprchcnditur.
 ’ ’ - un.

l. ASES Cylindri votant.
tu: duo circuli AB, CE

æquaIcs , à: parallelî .
B z. AXIS Cylindridîcîtur Ma

EF conîungcns circulerait.
centra E , 8: F. ,

3. LATUS Cylindri appeÎI tir
[6&3 AC ad carde-m partes ce»
niangcnscirculomm diamcuos
A8, CI.) .

4. RECTUS Cylindrus nuncupa.
lut, qui axem habct ad me; te.
flu’m, ut in FigJ. c .

» a. SCA LENUS Cylindrus dicîtur,
qui Axe!» baba and bafcs înclinamm , a: in Fig. Il.

Def. X X I f 1 .

SIMILES n’ai Cdni, ô: Cylindri vacantur
ilÏi , quines, &bafium diamctroshabcnc pro-

cpôrtionalcs. à

nef; x X 1V.
I . SIMILES Salami Coni, a: Cyïindri appel-

Iantur illlc,qui AXES babel): batibusfimæhtcr
V indiums, attique bafium diamctris proportio-g

males. " I  , SCHO.
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SGHÔLPUM.
Uîa Eitdide: tantrairmoda caner, dtque Cylindre: rafiot de-
faim! , non «me»: Sczlenor, cum fakir "14ngqu fi: ad

" babeudamfimilitulinem in Conir , 6’ in nyliydri: Smith: , baal
je") efle A XF S, a» bafium diamant eflè proportionaln; Ut HL, ,

qua ab codent Euclide dejbli: Cam: , 6’ Cylindri: rcflitfi’mihbu:
v’fderum demouflmta , «in»: Salami: fimîlibu; accomodari yoffiut ,
cuccejjarÏumfuit dqfinirc criant Cana: , arque Cylindror Scaleno:
[huiler : quemadmodum infitperiore dqfinjtiouëfdflum fait. En
(mm paf?!» definitione , que de Con", a: Ciylindri: "(lis [fmilibur
iemmyrrantur, nid»: de fialeui: pari!" fimilibm incrifimntur :

’ becque taliterfimdcmr .   .
  ’ S in! in Câliudrir Salle...".-Ï- V A ni: fimililm: diametri 64..

c fiumEF,GN,CrÂxnBÂ, Dl. Super bafir EF’,
G N in cade»: à’ltitudich

cum Cylindri: Scaltni: iu-
teUiganlur C ylindri refii ,
quorum fixer 1134,81. , DK.

Dico C Jhndro: Mao:
. ’ * l - fimilcrz quia cum fup.ponanturfimilet Cylindri Scaleni (par dej.24.buig:,] gugulu: BAL

:dn ulo Dl K : [nuiter quid 5 pet [typa ) arqua!" errant finit up.
gui; LÀ, DKI, quia refii; thangulgÂLB! IKD :1)" 52.17,1.)
ehnt-æqniangula : quar:( par 4.]2’xn .)l’etmmfimtlm; "(caque

LB: E11: KDzDI . -Cum autcm [per l’y”. ) 4

BÂ; DE: LE; CM:
. c Erit (par I I. quinti.)

. ’ LB:EF:KD::GN, .Et alternando (per16.quinti;)

- c ’LB: KD:: EF:GN. cIgitur in cylindri: "prix r 4x0: LB,KDfimt bafium Jidmflri: EF,
GN proportidnaler: ideoq;c-Itndn ’untfibnlcnquia verô cpltndru;
reflux, «du: .4in EL ::. C 31:)th talma tu») Axe Bfl, Mg; C J.

. 1m-

": B E e-DvN

z



                                                                     

limba: reflu:,mm 1x: DK c: Cylindre Scalrno in Axe D11 infe.
ria; demanflrabituf) au» canule»: [mimant bæfim, (r altitudinal;
ca, qua. de ylindrtf 361i: futilibu licuntur, eliamfiælmirfimi.
liâm- [hg-mu dçfîmm accommodari pennon .
.. madéfie. lemdrir 4mm efl , M de (Jouir immigrait-m.

æ ’ W.» x x v    
j * l . CUBUS dicitur figura’ronda rab fa qui;

lituus quadracis contenta .   ’ ,

c Dgfi XXVI. 1 c A
TETRAEDRUM vocàtur i112 fonda aga-

r2 , qua: (ab quatuor trianguïis æqualibus , ü
xqpilatcris contumax.

Dg: X I I. ., . AEDRUM apprenant figura-Solî’da
fub 0&0 çrîabgnhs æquaîibus, 8c æquilatcris

comprchcnfa v . ,
. , I ,Dçfl XXVIII. y

  . DODECAEDRUM’ nominamr i113 figüra
fonda, qua: (ab duodccîm Pentagonis æquah-

. bus, æquilatcris, ôc æquiangulis continuum

’Îth. xx1x . ’

r ICOS-AEDRUM (licita: ma figurât (01H21 ,v
qua: fu-b vigintitriarrgulis æqualibusn, 85C arqui-

latcris c0 mprchcndnur. D99
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XXX.PARALLÈLEPIPEDUM nuncupatur in;  
figura folida, a fax planais figuris .quadrîlatc-
ris contenta, quarum oppofitæ funt pa’rallelæ.

g I fonda figura FD contîncaturu
, x, fcx figurîs planîs quadrilateris

mm oppofitævCF, DG: CR,
à CH , AG parallclæ tînt ; taIis figu-

..-.------. ra dîcenda. crit I’ARALLELEPIPE-

C l DUM .
w. ’x xxr. c r

SoÏîda figura in folidafigura INSCRIBI di-
citur, quando omncs anguliÎfiguræ infcriptæ

’ confiltuuntur, val in angulis, vcl in latcnbus,
. .vcl demquc in planis illius figura: , C111 mfcn-

bitur . r -

A X3, CF, DG, on, EG, CH, Athéna-

i G:.D.

l Defi X X X I I. Ï

Solîda figura folidæ figura: CIRCUMSCR I-
BI dicitur, quando vcl anguli, ch latcra, val
demque plana figuras cnrcumfcriptæ, tangunt
omnesangulos ilhus figura: , circum quam de-

fcribitu’r . .Toft’ulatum I.

Fer du: reflets lineas ad pu nflum concurrentes planum duccre .
Toflulatum I I .

Par tria panda planum duccrc .
Pro-



                                                                     

? .. Liber XI.. V 593
TÏÛPOJÏ Io

- Si roche lincæ ACE pars AC fuerit in pla-

noDE... Ch ’Dico’totam lineam ACE cire in codem pla-
no DE .

Caiylmflia .

B I pars AC potefl :ch în plane
DE , pars veroC B extrgz... A

F pïanumDE; a punch) C in piano
DE [par 1 r.primi .) ducatur CG

’ - perpendicularis îpfi A C. Vue.
rîns in codem plana DE a purifie C ipfi CG noretur perpendi-

culais o V, Demoqfi’ratio .
R65 rcflæ lînçæ CA , CG , CF r fer conflruflianem .) fun:
in codem plane DE .. Anguli ACG , FCG ,quîa (défi fun:

rem , erunt duobus mais æquales: quatre I pcr14.;n.) ACE
cric linea refila : cum autem f par byp.] reflex fit linca ACE , que
rcâæ lineæ ACE ,CACB , idem (egmenmm AC commune habe-
bunt: quod en contra Axio. Io. Si ergo pars AC cftin plane
DE , etiam rota ACE in eodem cri: plano DE . q..e. d.

Trop]: II. Tbeor. I I .

,Siduæ rcflælineæ AB, CD le mutuo (Cc-cm

in E . . CDico cas cm: in codenn pïano , arque miam
gulum omncjn une exifierc ’pIano,

Con-
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Coryiruéfio .

i N reéiîs En , ED , utcumque
notentur duo punâa G , & F,

unîanturque refila GF . Parîter in

tur panifia H, I , K , addantutque
rec’iæ HI, 1K , KH.

Demonflratio facundæ partir.

ç! trianguiî GEF aiiqua pars EKIF potefl cire in une piano ;
L aitera , pars vero GKI in aiio piano: etîam reâarum EG ,
PC partes EK , FI erunt in uno piano . partes veto KG , IG in;
alio piano: quod cum fieri nequeat Un r.buiu:.) in i110 pia-
no , in quo cil pars EKIF , cit etiam aiîa parsKGI . Cum auteur
hoc vaicat de quibufcumque aiiis partibus trianguli EGF : fe-l
quitur quod totum trianguium EGF fit in une piano . q. e. l. d.

î Demonflratio primæpartira p

Otum trianguium GEF [par demonflramJ cit in uno pia-
no ; fcd in ilio piano , in quo ci’t trianguiam G E F , funt

etiam rcéiæ E0 , EF : ergo reflæ EG , EF in eodcm font piano.
Quia vcro (pu r. buju: . ) in iiio piano , in quo cil GE , toperi-
tur ctîam Eh; & in piano , in quo poiita CR LE , cii ctiam EC:
ergo reg: 8A, DC fc mutuo femmes in E , in une crunt piano.

(1.6. 2a a - i .TropojÎ 1.11. Theor. III. - «

Si pianum AF fecet pianum C3.
Dico lincam EF , communem fcâionem piaf

norum AF ,-CB die iincam rcâam. I

C on.

lateribus trianguli E G F lignen;

-.’

4*



                                                                     

. Liber XI; - 295
qugflrufiio , (9’ Demozfiratia .

Via in uovîs piano a pan.
-- c Q Go adïunaum fempcr duci

poteii linea reéia , fi iinca FIE in...
a utroquc piano AF,CB confliiuta,

non cil «en iinca; in piano Ai?
a punéio F ad E reaa ducarur EG
F; paritcr in pianoCB ab E ad F
notera: refla EHF : quo fafio

(in: reæ: liriez clament (patinai: contra Axîo.r4: ergo foia
lmeaâîF comnmnis feélio planorum AF. , CB , exit linea mâta. c

q. Co. o

p Tropojï 1V. Tbeor. 1V. i

Si reé’ta linca AB perpendicuiarîter iniiflat

duabus rcâis lincis CD, EF r: mutuo (ecanti- ,

bus in B . ’Dico AB reEiam cire piano CD , per rcâas

CD , EF duao. a
Caigflrufiio .

Fiat EH :2 BG , arque 8K ::
Bi z notentur reéia: iH,& 6K.

c Pcr B ducatur refla ,MBL, ad-.
C danturque refila: M, MA, HA, KA,

LA, GA.

’ Demonfïrario .

h r I N trianguiîs à (per un.
flrnflionem .] Iatera AB , BC funt finguia fingulisœquaiîa lare.
Iîbus AB , EH , & [ perbyp. J anguius ABC .-.: ang. ABH: qua-

rc (fer 4.1rimi .) AG a AH - 0b
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0b camdein irationem in tria’ngniis 7A1 : AK.

Intrianguiis ialtcra il; , in! ( per conflruliiôuunù fin.
*guia finguiis æquaiia iatcribtis K8 , BG , & ang. iBH (per r5 .
pri. Là: ang. KBG z ergo lper.4.pri.j 1H: KG: arque ang.
BIi-i t; ang. BKG. - j a ’

,zA r l . i In triangulîs [par damon-
l limita. ] ang.: BIM : ang. -BKL,

C. &ang. iBM (per 1;. pri. I :: ang.
p KBL , larufque lB [pu coqflruflioy-

izx un". j: iateri 8K: quarre iperzâ.m7..» i r. Iprî.11Mi-.:.KL,&MB:BL.

n ri triangniîs iatcra 1A ,min ’i AH ( per demonjlrata) finguia fin-
- gùiis æquaiia iatcribus KA, AC ,bafii’que 1H: bafi KG: igi ur(per 8. primiuangu’lus HiA z:

ang.-GKAg v g. î ’ .
In trianauiisÆM i [ par demonflram ) iatera Â I 1M fin-

b 1K1. ’ i ’guia finguiîs æquaiiaiiaterîbus 11K, KL, 8: anguius fIIM :
ang.A1(L: îgitur(per 4.pri.) AM : AL ..

In triangulîs i latera dB , BM ( par demanjlata) hfin.
gala finguiis æqùaiia iatcrîbns .48, BL, atquc bafis AM :v
baii fil. r ergo [per 8. pri. i anguins 118M , :: ang. ABLqua.
rc Îfc’r def. ro.pri. i diéii anguii ABM, ABL erunt ambo irai.

mimi de rcéia ÂB in ordine ad raciaux MBI. demoniiratum
cii,de quacumq; alîa tafia iinca in piano Eh duéia,& tranfeunte.
pet punÆium B oiiend’x poterit: quart: par def13.bujur) iinea.;
dB crit rcêia pianoEF pet raclas CD, Et duéio . q. c. d. .

Troqu: V. 77Mo): V. . . .À
Si rafla AB ad mélos anguiosinfiflat tribus
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cuber x1; .. "297
. ’ :reéiis iineis ’BC,BD, RE [de mutuo tangenti-

’ p Bùsian. a

i I Dico tres reflets 3C, BD,BE in codemexi.

fieri: piano . ’ "
11’”, a Cwfiruflia ; E55 Demonflmtio.

A Q Via ( pan. Mina) reè’iæ BC,
I F I ’ BDfuntixi une pianofit hoc

- . pianum FD: fi reéia BE noncii in
piano il) ( par ennuiera 2.1 crît in
codem piano comAB; fit pignon),

- reflarum AH ,’E8piann’m’AG .

Qnonîam vert; pianotai AG oc-
. I corrigpiano Fi) rpar gabufùra BG

C , , commuois fiait) talîum pianorunr
v ’ cri: iinea reéia. U I ’ ;- Hoc Ra. me, quia ( par on.) [LB cit perpendicuiarîs iineîs BC,

BDfiper 4. bidule] A8 refleurir piano FD ; fed HG cit in piano
kD: ergoanguiusAEG cri: m9115; cum auteur ne): in!» . fit
etiam retins anguius AbE;erit ang.AEG r: ang.ALP : quod re.
pogna: ,cum anguille; ABC fit totum,& ang.AlE’pars; quare te-
en RE critôi ip a in pianoreéiamm Le, BD . q. cati. ’

, TrppcftVI. Tbrai’îVhI.’ .1 N A

l Si duæ’i rcflæ lineæ A rcëxfint adi.. , .. ÏapùÏnEE. . ,
Dico AB,8( CD ciÏepa-

I! - a ranchs.
Conflruëïïo. p

, ive-31:5; ria; En; A pua?
"i n 80D [perrr.pri.) note.

V tu:

f



                                                                     

24:8 Euclidis Eiementa-Geometrica
tut DG perpendicuiaris ipfi DE ,
in piano EF,& æquaiis 13A; ad-
addanturq; reflæ BG, A6, AD .

Demoigflratio .

Via un; lineæ AB , CD
( per bjp. ) reE’cæ font piano

’ EF [par def.3.buju:] anguiî ABD,
CDB erunt rcéii.

v in trianguiis ( par con-
flmâ’îonem] iatera A8 , BD flint finguia finguiis æquaiia iatcri-
bus GD , DB , 8: anguii ABD , CDB paritcr æquaies, quia re-
éii: ergo I par 4. 1m.) AD :4 GB .

ln trianguiis 3 (par eaMruflionem,&per deuton-lirai?)
iatera AB , BG. finguia iînguiis flint æquaiîa iateribus CD, DA ,
bafifq5AG côlmunis et o ( par 8.pri.] angulus ABG :: ang; GDA:
fed ang. A BG (perlait . 3. bujur. ] cit refais : quare etiam ang.

GDA reclus crit. -Cum autcm ( per bru] fit etiam reâus anguius GDC : icelui.
tut quod reëia GD perpendicularis fit tribus lineis DB,DA, DC:
qùarc ( p" 5. buju: ,j refit DE, DA, DC in eodem erunt piano:
fcd rpar 2. bujur j in iiio piano , in quo flint DE 5 DA CR 663m.
AB: ergo in codem piano erunt A8, 6e CD . -

Ultcrius quia duo interni , & ad ca fric-m partes anguii ABD,
CDB per byp.)fun.tambo rem , crunt duobus mais æquaies :
ideoque Ï!" 2.8; pru) reaæ AIS; CD erunt paraiiciæ . q. e. d.

Trop]: V 1 I .. szor. V11.

i Si in duabus mais lincis paraiieiis AB,ÇD
accepta fint punéia E , ô: F . g

Dico iincam rcEiam coniungcntcm pouffa.
DE, 8C inpiano .parailciarumpA B , C D exi-I

fière. ’ i i v 1*

.ffE

L

C cn-



                                                                     

Liber x1. .  :299
1 C onflruéîio , (9’ Demaigflratio.

. I un: EF non en in piano parai.[A E B iciarum AB , CD , cri: in aiio
. piano. Hoc aiiudlpianum, fi produ-G catur neceiïario feeabit paraileiarum

C D pianutn , quia punch E , (St F funt in
T I piano paraiiclarum. Sir igitùr com-

munis horum pianorum feéiio EGF, quæ [par 3. bujusj crit li-
nea reé’ia: quamobrern duæ reéiæ EF , 8e EDF claudent (par-

.tîum , uod repugnat [ par axio. 14.] : ergo refla EF cit in piano
paralie un: AB, CD.. q. e. d.

"Tropqfi VIH. Tbeor. VIH. ;

I duæ reâæ iineæ AB, CD fint araiiciæ, i
fueritque carum una,nernpe AB,rc aad pla.
1mm EF.
. «Dico &iaiteram .C D cidcm piano EF rcflam

e e . . uConflmflio .

D Ucatur recta BD, qu: erit in piano EF . A punéio D in
codeur piano EF ducator DG fpfi DE perpendicularis , c3:

æqualis 3A , adiangarmirqne "a: G8 , GA , DA . - .

Demonjfratio .

Q Vin JET "à; ."i en rafla piano EF (par de]: 3.1mjur.)
crit angu os A Dreéius; (un: aurcm ( per 29. primz. au.

guii dBD, CDB duobus mais zqoaies: quatre anguius CDB

refilas cri: . Ila tria i CDB)nguhs 15D] latera G D, DE [ pas confina. ] font
inguia finguiis æquaiia iatcribus 18, BD , 8: anguius CDB z
ang. ABD, quia amine un: : ergo [1er wifi. i BG à 11D o l

a n

à
ï i. 8’17"



                                                                     

.3 oo Eu clidisÊEIèmenta Gcometrica

In triangulîs 3 lattera GD , DA” (par conflruâ’. (t’a-par

  v . . v - d’qmbnflrdth] (un: fingula (ingu-
c . k . I A. .  » lîs séqualîa latcribus dB , 5G , ba.
.  ! w fifqüe ’AG communia: ergo (par

. -  4- E 8. pff. 3 ang. GDÂ, sang. ÂBG;
  -. « fed’ang.ABG ’pcrbyp. en reflué:

D Bv v I ergo etîam angulus GDA rcâus
erîtl: ex que faquitur, rcâàm’
G D perpendicularem cire duabus

I  . ’ . - 4 mais DE, Dflconcurrcntibusjn
G: D: quarefper 4.buiu:.] GD ra;

8a exit plane pt; BD , 8: 11D du-
60 ; (cd (par 2. bains-.7 in illo plano , în’quo fun: BD , & ID, *
cfl miam .48; 6: in plane , in quo cfl JE ,’ perbyp.) en &CD :
ergo tres reéÎàz’BD, ’AD,.CD concurrentes in Dîn uno crunt
piaf-no : (quàrc (1:04. huma] G D perpendicularis etiam cri:

î 1 CD . . - .pCum igîtur CD fît perpendicularîs mais DE , DG concurren.
tîhusin D -per.î4.buiu:., ) CI) rafla cri: plana EF par raflas BD ,

GDduélo q. e. d.     TropojÏ I X, Tbeor. 1X.

Si duæ rafla: limes; A8 ,- C D fint. ipfi. EF’
Üparallclæ, quàmvw EF in alio fit plana.  

’ Dico AB, fore inter (c parallclaâ. I
» Cam-Mia;

A ù H . B n N438?! EF afumarur quoti-
’ . . A vçumquc-punâum G ,aquo

[ par 12. primi. ad reflets dB, r
(JD nomma .pqpendicularçs

C . . I -l . ; . a   ;.*i.;s.’4
De-



                                                                     

. "Liber XI; ’ 3b;
Demonjlratio .

per confirmaient): .) mans: [ par 29.1271; ] 8: ang. EGH
raflas erît . Eadem prorfus ration: reflua cri: angulus E61”;
. Œoniam veru EG perpendiçularîs en duabus métis CH, G!
concurrentibus in G : f pcr 4. buju: .] EG rcâa cri: piano pu

O Via ç perbyp.] AB eü parallcla îpfi EF, a: angulus "cm

t (

vGH , 8: GI du&o . Cum aurcm (par 123p.] CI fit parallela ipfi
EG ( par 8.171610 .) ctiam CI rafla crit eidem plano pet CH , &
CI (ignare . Eadem rayione piano pet CH , & HI duâo tcâa en:
AH; quare [ par 6. hmm. J AH parallela CI. q.ç.d. A A . ï-

Tropofi x. Tbeor. X.

Si duæ rcâæ Iincæ A C, BC, concurrentes
. ad punâum C, (in 131:2 fingulis parallelæ fin:
’ duabus rcâis DF, F concurrentibus in F, 66

in alio piano cxiflcntibus.
Dico angulos ACB , DFE ab illis limais com.

prchenfos cire ’æqualcs.

  Caigflrugio .

A D IatCA: FD, atque CB z* FE . Ducantur AB, DE,ad
daturque C F. ’

- Demonfiratio .

Voniam teéIæ AC, DF [par
  bjp. à par conflrufiionem .)

’ parallclæ funt , æquales (par 33.pri.j AL), 6c CF funt pa-
rallelæ, &æqualcs . Eadem ratione CF parallcla , & æqua.
lis îpfi 8E: quarc [par 9. 1min: . J AD parallcla, 6: æqualis 8E;

ergo(per33 .primi.)AB: DE: ’ 1 .   .

V3 la



                                                                     

. en: -4 l o

l . la D ç .ydqïflsma. hmm.» . . . h 1

’35? Euclidis EIemcnta. Geomètrîca.

A ’ In thrîangulîs a 131ch
o o . F AC, CB [ par cauflrufiionem.)
C . funt fingula fingulis æ ualia la.- E . tetibus DE , FE , ba quue A8
., v . 3? . [ pu- demonjlmm.]æqualis Inti

DE: îgitur( par 8. pi. ) angulus ACB : ang. DFE . q. c.d. ’

T2014 XI. Trou. I.

Data quovis punâo A extra planum BC a
ad idem planum’rcâam d-pccrc.

’ C wgfimfiio .

N piano BC utcumque rcfia...’

.notctur DE; ad DE ex A
[ par 12. primi . ) perpendicularis

B ducatur AF: a punflo F [par x x.
l . primi .j in plane ,BC notctur PH

perpendicularis ipfi DE : a pun-
flo A date [ per 12. primi .).no..
teturÏ Al perpendicularis rcâæ .

G:

Dico ÂI reflam erre plano BC.
P61" I ducatux KIL parnllela En o

Via DF ( par conflruflionem. ) PC’Pmdîcuïafis en mais FA,

PH: (par 4. buim.] DE reflet Cf". plane pu FA , & PH
duflc: quart: (par 8. bujur. Letiam 1&1 Cldem Plame PchA . PH
’duao , rafla cri: u D

Quîa veto AI ( per2.buju: . x et! in plano reflargm IfA , PH
tangîtquc K1. in l:(per def.3.buiu:.) angulus AIK eut man? : cg.
go AI perpendicularis cri: mais l Kali? z undç «(par 4.17m!!! .J
A1 refila cri: plano BC par mêlas 1K, IF duâo . q. c. f. P a.

r



                                                                     

- * . -» . Liber XI. a 303
à: v Tropofi XII. Trobl. I I .
Punâo A in plano BC dato. I
à fi Ab codcm punâo A eidcm plana BC reg
ff v &am lincam cxcitare.

Conjfruflio;

, ’ D F E X punâo D utcumque extra ph-
1 n num BC fignato [ par u . bu-i n a iu:.] ad plânumBC rafla ducarur DE,

. . 1.; . uæ fi cadat in A faâum eü,quod crac
D E A acîendum , fi cadat extra A , ut in E ,

ab E ad A ducatur EA . A punflo A in
r piano tcûarum DE, EA , hoceflin.

plano 6H (par Il . pi.) ipfi EA pet.
pendîcularîs dûcatur A F .

Dico AF redan cire piano BC .

Demonfi ratio.-

QVîa ( par conflrufliomm .] AF paranoïa ED , ED vero (3&3
. en rafla plano 8C [ par 8. bijur. ) erit etiam AF cidcm pla-
no BC reflex . q. e. f. « * ’
n - 1mm XIII. Tino): XI.

Ab codcrnpunâo C in piano AB accepta ,’
L - duit rcâæ hncæ CD , CE plano AB refis: ad

7 cafdcm partes duci ncqucunt;
PLI-P Coqflrufizo .

A l Erkduas ieflas lineas CD; CE du-
Catur plan’um PH, communifqug

 fg8?o p!ani PH cum planoAB fit man

A O r v 4 I D’-



                                                                     

304" EuclidisElementa Gcomctrîca

D .Demo» ratio.

S I lineæ DG , EC ambæ reâæ fun:
, A plano A B: (par defi3.buju:3 erunt

a anguh DCH,ECH re&i,& ideo æqua.
les; hoc eft impoffibile , quia DCH en:
totum , 8: ECH CR pars , ergo en îm.
doflîbile , DC , EC ambas elfe reflets
plano .413.

Tropq: XIV. Tbeor. X11;

Si linea AB fit reâafpla.
nis C D, EF.

Dico illa plana :er pa.
ranch .-

Confiruflio, C9" Demonjlratio .

’ SI plana CD, EF non conceaantur
l parallela , produfla concurrent :

concurrant igîturad partcsC, 8c E in;
. refila CH, in qua accîpîatur punâum 1,
ad quod in planis DCGH , FEGH du-
cantur rafla: lineæ AI, Bi; quæ confii-

D tuant triangulum AIB .. Cam amen) [par 1;:pr ABV reâafit planis DCGH , PEGH:
(par daf. 3. buju: L) anguli BAI, ABI erunt refli: ideoque duo.
bus mais æquales, quod cum’repugnet Prop. 1 7.1:". , pima CD,
IF non poterunt concurrere : unde orant parallela. q. e. d.

En F

Trop]: XV. Theor. X III.

Si duæ reflet lineas AB concurrentes in
  D .A , (in: fingulæ fingulis Iduabus mais lmeis DF,

- DE



                                                                     

Liber XI: go;
DE concurrentibus in D, &in alio plane exi-

flentibus, parallclæ. ilDico planum pet J3 , ô: «14C duâum pa-
rallelum cfÏe plana pet DF,.DE defcripto.

. Coqflrufiio .

. X puuâo A (par n . buîurJ. reg
83 ad planum LE ducatur GA . Ex

.A punâoG in plane FE cr u. pri.) no.
tentur 6H parallela Dg , arque G! pa-
rallela DE . . .

Demaiylratîo.

P O Vîa( par byp. (’9- par conflrufl.) 1’688
AB, CH parallelæ runtpipfi DFÎ:’ par

gâtant. I erit AB parallela CH: eadem rationne

AC parallela Glzqua refper 29.pri.]erunt ang. à duobus re.
ais æquales ; fed ang. HGA F par cohffrufl. cf? raflas: ergo
&angulus BAGre&userit: cadem prorfus ratione demonltra-
bîtnr remis angqus CAC .

F is mancntibus , mm linea AG perpendicularîs fit duabus H-
mais: AB, AC concurrentibus in A : (perçbuiuid AG rafla cri:
plane BC pet lineas AB , AC duâo; quare(per 14. bujus.)
plana BC , E? cran: parallela . q. e. d.

SCHOLIUM,
Dia nlfiqmnfupropqfi’tioner Jemonflramlar opte: a]? par (la.
tumpunfium extra plenum acceptum, dam-e planant alfa-ri

plana parallelnm 5 ideo opportune»: duxi in bac loco figura: [rob].
damonflrare .

Data



                                                                     

23:36 Euclidis I Elémcnta Geomctrica

, Date piano dB, 8: punflo C extra planum dB pofito: pet
1’ punflum C ducere planum plane dB parallelum . p

C onflrufiio .

C I I N data piano dB dumntur du: gamma.
[A que [bien D1, DE :fibrmanter dngulum

F ADB . qunflo D ad C nomur rafla DG.
In plana raflant»: DC , DE , bac cfi ÏL

plana CE a punch C ( par 31. pri. J dumtur
E CE parullela DE , (à. in plana refiarumd

CD , DÂ, un"): in plana ÇA notetur CF
’ ’ i parallela D11.
Dico [14mm par CE, (Et CF dam»; datoplano 1B eflê parallelum .

ID’c’moagflratio . i

Un reflet CE , CF connurent H in C ( conflrufl.] parulie.
[æ fil"! "au DE , DÂwncurrentibu: in D (1m t sylvain. )

plana Â B , F E pcr difia: [bien dam: arum paralleln . q. h].

TroquïXVI. Tbeor. XIV. p
Si duo plana parallcla AB,’ CD feeentut-a

piano EF . . *Dico communes fafiiones EH, CF cire pa«

I . tallelas. l .A-- ’Confirufîio.,î9’ Demozfi’ratio.

, Un communes feâiones planî EF
G r chm planis AB, CD,quæ fun:EH, CF ambæ repetiuntut in pla.

no facantenÈF, fi non funt parallelæ
potcrunt Concurrere ; fi fieri potefi

D - v concurrant in I produflæ ad partes
F H E, 6; G .

B Hoç



                                                                     

«Liber XI. i ’ ’ 130.7

Hoc- pofito: ] par r. buju: . ) rem iînea F6! rota cri t in ph.
I no Ci) , à linea EH tout erît in piano A8: fi ergo teâæ FGI ,

HEl concnttunt in I , ctiam plana AB , CD debent concuttere,
cum fit impoifibiie concnrtete lineas, non autem iiia plana , in,
quibus concurrentes iineæ tepetiuntnt: fed plana ( par dcf. 8.
buiur.]nequeunt concurtete: ergo neque communes feéiiones
CF , EH potetunt concurtete : quate ctunt pataileiæ . q. e. d.

Tropojî XVII. Tbeor. XV. .

Si reflue lineæ AB , CD quomociocurnque
difpofitæ-fecentur a pianis paralielis EF, CH,
1K. ’.

Dico lineas AB, C D (coati in partes pto-
portionaies , videiicet LM: MN .:: OP: i’Q .

Caifiruf’t’io.

I G- 1* N piano EF ab L adi i... j . O duCJtlïT l’eauA L Mg 4.1V 5.2. 1.0: patiter in piano
Î ï J I IKab Nad Quotctut

C D- . mêla A punéio L- 0 1’ L ad Qducatut rem;Ï i H ( LQ, qua: piano CH’ occuttat in R . [Ipun-&o R ad punfla M , 8: P in piano’Gi-I notentut refis: KM , RP.

Demonjlratia .
m

T Ria nguium LNprcr z. En. ]efl in unoppiano: qnod
patiter de trianguiopLOQeii inreliigendnm .

Quiet veto paraiiela plana CH , 1K fecnntuta piano triangu.
li LNQ; arque paraiieia plana EH , CH iecantuta piano man.
in" 10’111 i?" 16a Injurq communes taiium pianotum fe-
mmes etunt pataileiæ: quart: MK paulien N1; dz R? pa-

rai-lek: L01. His



                                                                     

.398 Euclidis Ei’cmentaGcometrica

G” [à
’ i A *L M , N ’3
’ i Dit

. î v o 1’ .*w a 1
Bis demoniiratis in triangule LNQ, [ par 2. fieri r]

. LM: MN:: LR,: RQ- ,0b eamdem canfam in trianguio LOQ. .-
LR; RQ::OP: PQ. i i i(luxe (par It.quinti.)

LM: :: i013: code. l. i. Tropof. XVIII. Tbeor.-XVI. . .

Si iinea AB piano CD teck). fuetit.
. Dico omnia plana pet AB drifts. eidem..
piano (ID die mêla.

Corfirut’îia .

E A 1 . pEr ÂBducatur quodcumque
. pianum HG, cujus commu-p; , po DÎR feâio cum piano CD fit iGiîn

. . F * G ° çommuni feéiione b6 aceipiatut
’ B H w qncdvis punéium H , a quo in.
4 A piano E G (pergr. pri.] notera:H1 îpfi BÂpataiieia .

D - . cDemonflmtzo .

Voniaml’ par conflnflionemJ lineæ Bi, Hi flint puai.
b I lem, aquCÇPerbrP. ) fil; teëia et? piano C1): (par 8.

buna. l8: HI piano CD.rcëia crit: crgo( per dqfl3.bniu:.J 8c
Hi erît perpendicuiatis Communi feâioni l G . Qui-id autem de
rafla HI damonftxatum en , valet etiam de quacumque aiia iinea

» in



                                                                     

a; a: Liber. .. 399
in pianoiEC’dufla paraiieia ipfi 8,1 :"guatef par lçf. 4.111111". )

planum EG ad pianum C D reflum ont: fed anioniitata de,
piano E0 , etiam cuivis piano pet 8A duêio applican pofl’unt :
etgo omnia plana pet AB dufla, piano ÇD. reôia fiant. que. d. .

L Tropqfi XIXTheor.
."i

Siduopiana Te ad invicem ficantiain confia:
muni feâione EF, piano HG teck fuerint. I

Dico EF communem tàiium planorum (e.
.Étionem, piano HG reaam cire. i
- i " " Confiruflio , EfDemonfitatio. A

’ V

. c 0mmunis RaieI -’ * - .piani AB cum..
.- v pianoGHiit KBzat.A que communis feâio’ ” M ,1 pianiCDeum codera
Ï 1 I "piano GHfit DM.p l Hoc pofito. EF com.

munis. halo piano.
A , H rum AB,CDvelctît

a -’ . i . ’ ipCYpendiculatis ad
ln , j unamque, commu. in

t. , p A * ncm feâionem KB ,DM, vei adhnamtantum , Vei ad’neutram. p "-
Si FF perpendicuiatîs eii ad ambas communes fefliones KB,

DM f par 4. Mi"! c Mafia etit piano CH pet îiias communes le.

aiches duâo . ’ ’ a aSi ÈF en uni tantum reaarum KB , DM , vengr. îpfi K8 para
pendicuiatisi; quia ( perbflp.) pianum A); rectum eii ad pla.
num CH , 8: EF perpendicularis ad .KB, ut fupponimus: EF
(pu Jef. 4.bzkiu.r. ireôia etit piano CH . ’ g» . , . i I

Si denique EF non fit perpendicularis ad K3; neque ad Dng
ex punais! in piano A8 i pfi KB perpendiculatîs ducaux Pal; .

i a tiret.
l



                                                                     

3:6 Euclidis ’Elcmenta Gcometrict *
- humée in’pfano en notent FI. perpendiCularis un; DM -.

Hîs pofitîgquoniarn, cplanum A3 (pn- bjp.)   ’
rcâum efi ad planum  CH ; en: IF f par def. A E
4. buiu:.]rc&a ad pla- . M

l 1’num GH: 0b canzdeni
muraux LF ad idem.
plénum CH real.
cri: z quare ab eodcm
purifie Fin plana G
H àccepto ad cafdem D
partes duflæ erunt . lduæ [inca FI , FI. cidem plana CH refis: .- quad cum fitcontta.
demonürata in 13. huius, FE communis. feâio. planorurn A B ,
DG refila cri: ad planum OH. q. e. d.

Tropof: XX . Tbeor. XVIII,
Si (olidus au ulus A a tribus angulis planis

34C, 8.4D, ÇA   fuerit contentus.
Dico ex bis tnbus angulis duos fimul acce-

  ptos reliquo cire majores .

Cœgfirufiro , 55’ Demonflratîo .

D I Vanda tresaagulî. planî fan.
dam angulum comprehen.

dames rapt æquales, pet f: peut:
duos cxiflcrc tertio majores . ’

glande duo tantum funt æqua.
les , tertius vexoînæqualis pariai.

c E 3 cuum efi,unum æqualîum cum înæ.
qualî alterum æ ualium fuperarc.

. Tom îgîtur ubîetas habctur,dam tresangulî planîconftîtucntes angulum folîdum font 1.113.
quartes; unde circa banc (clam planorurp engulorum. confina-
tionem oponcç dçmonflxare, quad medxus, atquc manor’angu.

lus



                                                                     

Libcr XILÂ . . à si:
lus fimu] acceptî fupcrant maximum angulum . ’

Sir angulus BAC omnium maximus, CAD veto mîn îmus . Ac!
punflnm A , &ad rcaam BA (par 2 3. pi.) conflîtuatur Ian-
gulus BAE ::mg.BAD, fiat ne maux E :2 reflue AI). Par
punfla B , & E notetur DE , producaturdoncc (est: AC in;
C. AddanturCD, &mBD. l n

Hi: talî ter peraflis in triangulîs à (par ronflmflimm]
latcra BA , AI) fingula fingulîs finit æqualîa laterîbus BA , AE .
 atque ang. BAD z ang. BAR: quare (par 4.pri.]l BD: B E .
041k: veto [ par zo . pri. J in triangulo BDC lama BD; Donna.
iota fun: quam 8C , demptis æqualîbuaBn; BE ; (payai)
DC mains quam 20.- o ;

I In triangulîs à) ( pçr toçflçuâimem, )Ï lattai DA ç ÀC

fingula fingulîs æqualialatcribus EA , AC , bafis veto DC [ per
demonflmta .] major quam EC: ergo (per 2;. priva .) angulus

DAC major angulo BAC .Cum amen] [ par canjlrufiion’emrl ang. BAD z ang. BAE , fi
ang. BAD addatur ang." DAC, 8: ang. BAR ’adiungaturang.
EAC :, (per axio. 5.) orant g ’ v »

duo ang. majores duobus angiâîêo 3 fcd

. angulî æquant angulum BAC: ergo

anguli BAD majores an ulo BAC. q. c.d. .

BAC 8 vwww XXI. nm. XIX; . . .
Si folidus angulus A a tribus angulis planîs

BAC, C41), 9.43 , fuerit comprchenfus. u
Dico ifios ces angulos quatuor rcâis mi-

nores chc. "
. Gon-
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- o emmena;
INrcâîsAlB, AC, A-D utcumque notenttxrpunfl-z B,.C,-D,

;addantgr;qugre&æ:-BC , CD,» DE . - -
fi n l - j flmahflmtioÂ .

o ; - m , SI îdtèIlîgàtur pintai): petîxe.

v fias 8C», CD,-DE. (hélium,
confiitu-tî crunt. tres anguli folfdi

4 B, C,D Engulî a tribus angulîsyhs

pinçure-nu : o .. I I *(bard p5? goîfilujw’. ..’  ’

’- ï Inang. folidoB duo mafiresàng. C 3111),. . z

. In ang. folido duo ang.?ËÉm nlàioresnng. BCD . .,’

Inang. folido D duo angnî   mations ang. BEC...

Ergp fer quguü planai ABC, Av-BD, &Ç. matières erun.t tribus
angulisplanisCBD, son, BEC .. . ï ’

Quîa yero ’[ per gzgpri.) t,resangu1îCBD3BCD,BDC fignt
duobusorcéüs IzquaIcs’I; fax angul’z A B6 , AED 81C. crunt manc-
xqsduobus mais; fcd mi fcx angulî- ALC ,xABD &c. addîtîs
tribus angulis ad punflnm A conflitutis (pet 32 c pff-J Mina"!
fax an nies tracs: fi ab hac fumma aunantur fax anguli ALC ,
119D c. qui ( fier demonjlram.) fun: majores duobus xcflis ne.
mancbuntad pnnflnm A nus anguli Plani BAD , DÂCy 6113)
çcmârebcndcntcs angqum. foüçlum t4 , quatuor mais minores .

qOCO Ù I . . L f

s

3
’ I

SICHO’LIIUM."
l’amiral: Enfile. ba: Tbeqmna fieri: tauttlmola propofi.
1mn de 11:13qu fohdo a tribu: linga!" plant) rfibrwafo,-adbuc

hmm de qacurnque jàIMo 411:3qu , a flamba: angulnflani:
îmP’JÎw Wertfcatur , un]: Clam , aliijue Smptonbus m bac
loco fait demanjlmtum .

Pro-



                                                                     

Liber XI. I 31.3
Trafic]: XXII. Tbeor. XX .

Si fuerint trcs anguli plani A,B,C ab saqua-
libus reâis liucis 11D , AE z BF, BC: CH, CI:
comprchcnfi , quorum duo quomodocumquc I
fumpti , relique fint majorçs.
l Dico ex bafibus DE, PC. HI poire trian-

gulum efïormari .

Conflrufîio, Cf Demoiylratio. i

Atî tres anguli XI, B, C poffunt elfe omnes inter fa æq un
les, vcl duo ’tantum, vol omnes inæquales . Q

Si dati anguliA, B,C fucrint æqualcs,cum [perbypdæquaa *
les ctiam fint rcâæ A D, ÂE &c; erunt (par 4.pri.) bafes
DE, FG, HI æquales: quare ex bis balibus duæ , quomodocum-
que-fimul acceptæ, erunt majores renia .

. Si ex datis angulis duo tantum fucrintæquaics ( per4.primi. 1.
duæ ctiam bafes cruntîæquales: idcoque una æquaiium bafium
cum tcrtiainæquali , aliam æqualem fuperabit .

Si denium n’es anguli dati A ,IB , C fuerint inæqualcs , 8: an.
gulus A maximus, reliqui veto. B , 8: C æqualcs , vel inæ-
quales inter fez exit (par 24. pH. ) DE bnûum maxima; tell.
quæ veto bafcs ’FG, H I , inter fe æqualcs, vcl inæqualcs: l
quarc DE ü- F Gfuperabit HI , pariterque DE-i- HI major

cri: quam FG. AX His

u

A A A»...
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A B- l
Pis mancntibus oportet demonflrare , mimâtes haïes FG , H1

fimulfumpras fuperarc maximam DE . ’
1”iar[per 2;.pri.)angu1us QAK :: ang. B, arque A K z A1),

(Mia vcro ( par lm: ang. A malor CG ang. B , mon AK cadet in-
tra raflas AD; AIL. Notcntur rcâæ DK , KE . .

Quuniam veto duo anguli B, 6: C majores fun: ang. DAE ,
& ang. B [par canflrufi. ) æqualis aug. DAK: exit ang. C major

ang. o . iCum autem in triangulis à latera AD, AK 0’:erpr
fingula (ingulis (in: æqnalia latcribus. BF, BG ; 8c ang. DAK
[ par confina] : ang. B : ( per 4. pu. ) DK L: F0 .

In triangulis S f par byp. «r par conflrufl. ) [altéra CH, ,-
CI fingula fingulis æqualîa funt lare rîbus AK , Ali ; angulus qua.
tem C [par demonflrma) major angÆAK: igitur (pif 24. pu]

en: FI major EK. :Cu n igiturDIÇ ( par demonflmra] fit æqualis I6: [fer afin.
4.) FG 4- H1 major cri: quam DK «.3 RE z quarefper22.prt.]
ex tribus bJfibUS DE,FG,HI poteur triangulum cfibtnlari.q.e.d.

«LEMMA.
Unbus datîs reéiîs lineîs înæ-

lit us, trempe AIS maiori, 8:
B Cminori, potentiam majoris li.

C ncæ A]; fupra potentîam minoris

l i Cinvcnirc. C on.



                                                                     

C onflruêïio .

Uper JE defcribatur femicirculus AEB: in hoc femîcirculo
( per r. qzmrti .. ) accommodctur RE z C: iungaturlAE .

Dico quadratum refis: AE me potentiam maigris liriez A8
fupra potçgrium minoris lineæ C. . .
i ; h i 1’ g ’ LDemonflrèsrtio . V .1 à

Nifcmicirculd AEB ( par 3 r. nm]. angulus A58 au refluer:

A quare ( par 47.pri. ) quad.’AB z: quad. : fcd quad. RE i
. f1 jar-conflrzifliouzin. )1:.quad. C : ergo quad.

îdèoque rafla A]; plus porch quar’n C quad. AIE. q. ç. f: t i ’

Tropofi XXIII. Trob. HI;

A. Ex datis tribus angulis planis A,B,C qua-
htuoir niais minoribus , quorum duo.quomo-

i n « Îdocumquc accepti reliquoiînr majoreæfolidum
"i angulum vconl’ticucreç

C anfliufiïo . u

A .

F en H i .æ . .* N uni-immun éOmprehendcmiumdatoslunguiosfl, 8,16.!!!
in A1) , fignctur punëium D . Fiantomrîés reliquæ 11E . BF ,

i X ,2 HG,
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1’ ; A . ,,BG, CH, CTipfi 1D æqnaies , addanturquæ reâæ DE, F0, FIT,
eanuîhus ( per 22. biffai: )potcrit triângulum cfformàri ’. Confli. i

- tuatur crg0’[,per 22. 1mn çxv tribus lineis DE mFG .1111 triait-

gulum KLM ,fit que w KL :: DE : h
4 L KM z F,G: . ’, . ML : H1:Citez triangulum MK1. Un s. quarti ) dcfcribatur circulas,

cujus centrum (it’N , a quo, ad angulos trianguli MK L ducantut

lreéiæNM,NK,NL V , I iDico onirics’rcâas 11D. JE, cæterafqueidatos angulos 11.13,0
comprchendcnres, fupcrare rcâas NK, N M, NI. a cirçuli centro
N ad trianguli angulos M, K, L duêias . k ’ I J

(En veto tresdati angu-li A, B ,C. talcs ech poifunt , ut cen-
trum circuli circa trianguium MK1. dcfcripti , aliquando fit in-
tu trianigulum, aliquando in une trianguli latere, 8: aliquando
extra triangulum: in omni cafu opus e41 demonflrarc, reflasufD,

JE (Sic. fupcrarc NK, NM, N1. . i
Quando natrum N radit intra triangulum.

i ’Confirufiia , (5’ Demonflratio . ’

I rcéiæ [ID , 1E &c. non conccdantur mai ores quam NK,
NM , NL, crunr vcl æquales, vcl minbres: (in: primo,fi

cire potÏunr,æquales. Hoc flippofi to,
3: .lrirrîapgiilisfiif litera DÂ,’AEeruntfinguia mais

.. 11....,Jr. ’.:Ç.. ..,.,,,.-l.,; ’H.



                                                                     

. liber XI. , 317 Ï
:qualia lateribus KN, NL, arque (1m canflrufiionem) bafis
DE z: bafi KL,ergo(per 8.primi.] ang. A ::: ang. KNL . E2.
dem rationc erit ang. B : ang. L NM , 8c ang. C : ang. MNL g
fcd tres anguli ad punânm N conlütuti . [par carat. 1. pop. 1;.

. primi. ) funt quatuor reé’tis æquaies: ergo 8c tres anguli A,B,C,
uatuor métis æquales erunt, quad efi contra fuppofitum: quart:

reflet AD, AE &c. nequeunt elfe æquales mais NK, NM, NL.
Secundofint Minores , fi elfe pofl’unt. Fiant NO , N? , N8

æquaies mais AD, AE&c.ducatur l’eau OP: Hoc facto ,
In triangulo KNL [ par def. circuli . ] NIK : NI. , [par (on.

fluaient)» .) NO :: NP; quare ( par 19. quinti.) OK :: PL: ergo.

NO: OKz: NPzPL,

unde ( par z.fixri ) 0P paralleia ipfi KL: îgitur ( percorolqràp
4.120011 [triangu la KNL , ON P limiliàuideoque

NL: LKz: NP: P0,

ergo (per 14. quinti.) K1. major, quam 0P.
Cum autem K1. ( par conflruc’lionem.) fit æqualis DE; erit DE

minot DE . ’Inltrîanguiis lutera AD,. AE erunt fingula fingulis
æquaiia lateribus NO, NFS, bafif’que DE (’per demonjlrata) ma.
jor quam OP: ergo [ Fer 2 5. ph] ang. A major ang. ON? .

’ t Ecdem argumenta dira: OS, demonflrabitur’ang. B major

ang. ONS, 6:: ang. C major ang. SNP . . Ç
A ’ Cum autem tres anguli circa punéium N [par corm’.1.prop.1;.
puy] (in: quatuor mais æquàles; tres anguli dati A,B, C quatuor
mais majores erunt,côtra hypotefim,q nia fupponuntur quatuor
mais minores; ex quo fequitur, lineas NK,N 1.,N M non elfe ma-
jores nais AD , AE &c. Vite-tins cum [par demonjlmm. j ne-
que æquales e112: poïmt , reâæ AD , AIE, 61C. ruperabunt NK,
NL, NM. q. e. 1. d.

X 3 k q . "4"-
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D 3 i H Igaude «Mm»: N cadi: in 1mm lat-m triang illi.
Caifiruâio, C9” Demonfiratio. I

M I. :: HI
KL :1 DE

KM : FG -Vando centrum Ncaditin latus M L, ducatur NK: lm.
boccafu , fi dicamusCI-I, CI æquales elfe reâis N L ,

NM , NK , reâæ CH , CI æquabunt 0L, NM: (cd (perron.
firuflionem.) NI... NM , hoc efi ML æqualis cit ipfi HI : qua.
rein triangule CH! latera CH , CI non erunt majora , quam.,
HI contra demonflrata Un 20. primi.) : ergo reâæ CH . Cl &c.
non erunt redis NI. , NM , NK . Cum autem neque pollint cl:
r. minores, quia , fi hocefl’et, latus HI fuperaret latera CH,
Ci; quod magis en: contra eamdem zo. primi; quando igitur
cenrrum N cit in latere trianguli , reétæ AD, AE &c. majores
(un: mais NK , NM , NI. . q. e. a. d.

’-



                                                                     

v Lib et XI... -. 31,19

A .

’1’ (En
fluando centra»! N audit extra triangulum.

Coqjlruâ’io, (9* Demoæylmtio.

F Xillcnte centro N extra triangulum MKL, li primo dicamus
.Ji retins AD, AE &c. æquales elfe mais NM, NK, NI. , in..

striangulis fingula latera erunt fingulis lateribus æqua.
lia,balîfque LK [per conflrufi.,æqualis bali DE [par 8.pri.l:quare
etit ang. A :: ang. KNL. Eadem ratione ang. C :. ang. KNMq:
quare totus angulus MNI. æqualîsduobus angulis A , 61 C. Cum
autem [par 1134p. ) anguli A , 6c C limul acccpti fint majores an-
gulo B , etiam ungulus MNL major erit angulo B .

(lilial veto- in .triangulis latere: MN , Nqupponun-
tut æqualia lateribus FB , BÇ , arque balis MLI per conflrm’l.)
.æqualis bali PC: (par 8. pu. ) erit ang. MNI. : ang. B : erg.)
ang. MNL major, & æqualis etit angulo B . Qluiziobrcm redît:
Al),AE &c. non funtæquales reélis NM, NK, NL. V

Si poliea dicamus reclus AD, AE &c. minores e112: quam NM ,
NK , NL; (per3.pri.] fiant N8, NO , NP æquales ipli AD,
Ali «Sac. ducanturque OS, OP . . v .

Hoc faflo[ ut in prima parte) non folum dcmonlitabitur au.
gulus A major angulo ONP, verum ctiam ang.Cmajor ang.

ONS. qX 4 Ad

w--- ..--
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Ad punâum N , 81 ad re8am N003)" 234171) conflituatur
angulus ONQ: ang. A, atq; ang.ONR : ang. C, lintq; ce:
NQ,NR æqualesiplis Al) , AE &c; addanrur reâæ OR, 01,
quæ necellario intra OS , & OP cadere debent , quia circumle-
rentiacirculi ex centre N ,v intervalle NO defcripta debet tian.

lire pet punch OJ’OSR . -(luia veroefformato angulo ONR z ang. A , ô: ang.’ ONQ
: ang. C pareil contingere , quod lineæ NR , NQdiéios angu-
los effet-mantes, angulum confiituant ad partes trianguli MK1. ,
quad lint in direflum polîtæ, quodque ad oppofitas partes trian-
guli MKL angulum conflituant , ut in fig. 1. I

.Si contingatquod NR , N Qangulum efforment ad partes
’trlanguli MK1. , ducatur RQ.

’- Reflæ OS, CPU" Jemonjîrata in prima faitefiparallelæ
funt reélis KM, KL: quare(per 29.pri.’ ang. MKN :: ang. SON,
61 ang.LKN:: ang.PON,atquetotus ang. MKL: toti an .
SOP: fed ang. ROQ [par axio. 9. ) miner ang. SOP : ergo ,
ang. ROQ minot ang. MKL . His manentibus .

In triangulis latera AD , AIE fingula fingulisæqua.
lia lateribus NO , NQ, de ang. A ( par cenflrulïiomm.) æqualîs
ang. ONQ: quare (par 4. pri. ) bafis DE :: bali OQ. EadezïL.

Jatione in triangulîs i bafis HI : bali OR.Cum autcm

l i per
-nâ N- un



                                                                     

Liber XI. 311
(par cmfiruflionem) fit DE : KL, 6: HI 7: KM; cri: OQ:K1. , a: on : KM .

In triangulis on" demanflmm..] latcra K L, K M
fingula fingulis ætha larerîbus OQ, OR , angulus ve.
Io LKM major ang’ulo (LOK: quarre (fper 24.primi . ) barris ML
minier , quam Puis RQ; (cd [par conflruéîwnwmj ML z: F0 :

. quart: E6 maxor quam RQ.
In triangulîs ÈNQ(per tordiruflianem.) Iatera F8, BG fin.

gula fingulîgæqualia latcrîbus NR , NQ, & ( per demonflmtd.)
bafis FG mayor Mû RQ; (par 1;.pri.) quarc ang.B majorangulo
RNQ. (En vcro( per coædlmfliomm . ) ang. RNQ cit æqualis

’angulis A , 6: C; igiturang. B nuior angulis A , &  C, contra.
fuppofirum; ergo rcâæ AL) , A8 &c.ncqucunr cire minores te.
ais NL, NK, N M. Cum amen? [ per demonjlrata .) nequc poflînt
cire æqualcs, rcfiatquod fîm.r majores . q. e. . d.

2. Si cvcniat quod N R, NQfinr in dircélum pofitæ ducantur
max OR , quarum OK, uti fupra , demonürabitur æqua-
lis ipfi KM , 81 OQæqualis K1. , quurc
r In triangulîfls Inter: MK, K1. fiantfingula fingulîs

æqualia Iatcribus R0. 0C1, 8: ang. MKL maior ang. ROQ:
ergo ç per 24.pri., ML major quam RQ; (cd ML prr conflrufi.)
æqualis H1 : ergo RQminor uam HI z cum autem [ prr con.
jlruflzonem .l fit NR :: CH , à NQ; Cl ; cri: HI major gram
CH , cum CI: quod repugnat( par 20. pri .J

3. Si contingat quad refis: NR , NQinfra centrum N coutil.
tuant angulupt XNZ duflîs lineîs 0X , 02 , uti fapra damon-
firabitnr 0X :1 KM , OZ :: K1. : quart

In triangulis [atcra KM , KL fingula fingulis æqua.
lia lateribïls X0 , .OZ , angulus veto MK1. Iùaior angnîo X02:
quart: [pH 24. 1m. ) M L major qunm XI. 5 Ted (pu rordirufi.)
ML: HI , ergo HI major quam Xâ .

ln triangulîsogêgè o huera CH , CI ( per ronflrué’lionem .)

1192, ula fingulîs æqualîa larcrîbus NX , N2 , 8: ( par demonflm.
tu. ]

x
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A

IF

25.] bafis HI maior quam bafis X2 : ergo (per 2;.pn’. ) angulus
C maîor angulo XNZ ; fed angulus XNZ cum duobus angulis
KNX , KNZ complet quatuor rafles: ergo angulus C cum an-
gulis A , 61 B fuperabît quatuor reâos : quod cfl contra fuppo.
fitum , quia tres anguIi-A, B, C fupponuntur quatuor mais mi.
notes: quamobrem non cri: verum reftasAD ,ÏAE &c. mine.
res cffe mais NK, NM, NI., at nequeæquales cire pofl’unr [par
demorgjlrata) : ergo folum refmrquod fin: maiores . q.e 3.d,

Demonfimtis line’xs A D, AE &c.
maoribus quam fint lineæ NK , NM ,-
NI. a circuli centre ad trianguli angu-
los dué’ris ( pet Lemma antecedcns ) in-
VCniatur exceflus potentiæ unîus te-
613mm A1), AE «SIC. fupra potentiam
reéræ NK , vol NM , vel NE, tàüfque
cxccflus fit quadratum reâæ T .

Ex centre N plano circuli MKL [per
Iz.buiu:.) refla cxcîtetur NV : ipfi
T , duâifque mais MV, KV, LV. ’

Dico ad punâum V confliturum cm:
angulum folidum a tribus datjs angulis
planis A, B, C comprchenfum .

DE:



                                                                     

Liber X I; 3 2 si
Demonjlratio.

QVîa NV (par conflrufiionrm ) rafla cf? piano circniî LKM,
(par air-fig. b1g1::.] auguli VNL,VNK, VNM erunt rem:

quart: .Î par 47. pi. ) quadfll L :1 Cum autem I par

tonflrué’r’.) quad. ADæquaIc fit iifdem quad’ Vrai-ri crut): quad.

. quad. N:1 quad. AD : unde (perfiol. pop, 46, P": ) mas

VL: refiæ AD . ’ -
Derme in triangulis Î? lattera VN , NI. finguIa finguiîs

æquaiia laterîbus VN , NK , æquaiefquc anguli VNL, VNK ,
quia reâi: îgitm’ t per4oPrh1VL :1 VK;fed V1. fuit denronfirata
æquaiis ipfi AD: ergo,& VK eidcm Il D æqualis erît. Eadem ra-
tionc poterit demonfirari VM :: 11D: quare tres reâæ VL, V K,
VM inter fe , 8: reéiis AD, AEôrc. æquules erunt .

qIn triangulis Î? latera D1, 1E fi per Jemonjlrata.)
finguia finguiisæqualia lateribus VL, VK, bafifque DE ( par
confina.) æqualîs bafi LK; quarre :’ par 8.11m , aug.DIIE :: ang.
LVK .lifdem fundamenris poreritdemonflrari angulus B : ang.
LVM , 61 ang’.C :ang. M VK : quare angulus fondus V effet.
matus cri: ex tribus anguli-s planis LVK, LVM,MVK. æqualibus
tribus angulis daris fi, B, C . q. e. f.

Î’ropqfl XXIV. Thon XXI.

Si Parailelcpipedum AB a fex pianis AE ,
FB , AC, H3, AD,CB fuerit comprehen-(um.

Dico plana oppofita AE , F5 ou; 611c pa-
railelogramma Ifimilia, 84 æquaiia.

Cafylrufîîo.

la oppofitîs pianis AC, H8 notentur reflæ A’G , H8 .

. De-
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Demonflratioprhimæi partir. x

Q Via plana piaralleia HG, HB fe-
Cantura p ano B C. r 16.nT---B buim.)re&æ E8, a: CG étampa-

o E rancit. Pariter quia paralleia plat.
t na JE, En fecantura piano 8C [par

envide»: 16.11183: BG, EC, 8e ipfzc
erunt parallelæ: ergo ( par dtf. 4o.
pri. ) quadrilatcra figura PC erit pa.

r G raileiogrammum. Eadem ratione de-
’ monRrari poterunt parrallelogra m-

A ’ C ma reliqua plana parallciepipedum
comprehendentia . q. e. d.

Demozfiratio firundæ partir .

R Eâæ iineæ F1, JC ( par demonjlram in prima parte ) parai.
ielæ funt reé’tis DH, HE: quare [par to. bain.) ang.

FIC : ang. DHE, eamdem ob caufirm reliqui anguli paralie.
grammi AC : ang. paralleiogrammi DE . t

ngniam vero (pcr 34.pri. ) ef’t FA :: DH, & fic : HE: cric

FA: ÂCuDHzl-IE. . -Cum autem eadem ahalogîa habeatur in reliquis laterîbus op.
pofitorum paraiieiogrammorum HG, H8: (par def. r. 6. f parai-
ielograqima AC , H8 (idem valet de reiiquis) erunr fimilia ,
q- Co 2. C o

Demwgflratio tertiæ partir.

I :N trianguiis ( pepJ 34.primi,dr par demonflrua ] latera.
fic , CG fun: fingula finguiis æqualîa lateribus HE, E8, 8: ang.
[CG : ang. HEB: ergoipcr 4.pn’. ; triangulum AÇG z: tri-
:ngulo HEB: endem ratiche triang. AFG: rriang. HDB : qua-
te paralielogrammum FC : oppofiro DE . Cum autem idem de
ains parailelogrammis oppofitis verificetur in parallelepipcdo
p ana opgofira erunt paralleiogramma Emilia, & æqualia.q.e.d.

. I’ro-



                                                                     

Nd.A

Liber x15 . sa;
i - « . 7’70ch: XXV. Timon XXILH A

q Siparallelepipedum AB feâum fueritl.’pia-
no EF oppofitis planis AD, CB panne-1o. "j

Dico un bafis EV ad bafim AT,ira folidum
au ad foiidum AF.

R les Il a? a .1»;
TNvi’xX’y

. ç 1pMut X: X!1 a z A. r. C L N
Conflruëîio.

il I AraiIeiepîpedoAB inoppofitas barres I", NO indefinitè I
produflofin reflet AI accipiantur quæcumque partes AZ ,

i 26,61 finguiæ æquales ipfi AIE . Pariter in reéia CN notentriri
partes CL, LN fingulæ æquales ipfi EC : per punëïa Z ,G, l, L,N
( per Lemmafzqmur pofitum ) notentur plana Z S, GH , 1K , LMI

NO para llela piano AD, vel CB . I i
Demonjlmtio . l

Via foliduinEB (par byp.) a parailelis pianis Continetur:
V )[per dcf. 29. hujur . ) cit pataliepipedumfin quo [perlz4o

17"qu .] plana oppofita EH, CB &c. font parallclnqramma fi m1.. r
lia , 8c æqualia . Endem ration: fonda IiD, AS,ZH , 0K , CM ,
L0 erunt paraiielepipeda , in quibus (par 24. bujur .) oppouta
plana fun; paraileiogramma fimilia , & æqunlia .

. I Uiteriiis quia paraileiogramma RV , CX , LY , [ per confira.
510.-,
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album) bafesïhabent æqualcs EC,CL, LN , 8l in iifdem paralle.
lis coorinenrur: i. per 36.pri.) erunt æqualîa.

Parîterquia anguli unius parallelogrammi [par 2947?.) (un:
aliorum, parallelogrammorum angulis æquales , arque circa.
figueries angulos la rera proportionnlia , cum antecedentia fine
’ameœdentibus ,I 8: coufequenria confequentibus æqualia: [ per
deflro bujur .J pa-rallelepipeda E8 ,. CM , L0 , erunt pgualia.
Eadem ratione æqualia erunt parallelepipeda ED, AS, Z H.GK .

.Rkl-ISIDF tu.)’ NTvxy
a Xi
IAGZAE C’JL Il

His nianentibus quam multiplex bafis ND îpfius bafis CT,tam
multiplex cria’m cri: parallelepipcdum E0 parallelepi pedi E B ,
de quam multiplex cl! bafis lT ipfius bafis AT , tan] multiplex
etiam eric parallelepipedum lF parallelepipediAF , l

Ulterîus quando batis EY et! æqualisbafi lT,Cætera etiam pla-
na parallelepipedi E0 fun: æqualia,& fimilia planis parallelepi-
pedi E K ( per def. [0. buiu: ) parallalepipedum E0 : parallele-
pipedo IF: quando balîs EY miner baie lT , etiam folidum E0
minus folido [F ; & quando bafis EY maior bal-e15, etiam pa-
rallelepipedum E0 mains parallelepipedo IF ..

l’onatur balis EV prima magnitudo; barris ATfecunda ; foli-
dum E8 tertia ; folidum AF quarta: Prîmæ, arque rerrîæ ma-
Fritudinis ; par demanjlara) requalirermultiplicia funt EY , &
olidum E0: feeundæ veto , & quarta: pariter multiplicia...

flint 1T , 8: folidum IF . Cum autem hæc pariter multiplicîa ob-
tineanr conditiones Def. 6. Libri quinti , :per, ramdam def.) ut
bafis EV ad bafim AT, ira parallelepipedum EB ad parallelepi-

pedum AF . q.e.d. SCHO-



                                                                     

Liber XI. . 327
S C H O L I U M.

O V011 de joli: parallclepipedirfilperiu: devronflratum 41?, valet
miam de quibufcumque pnfmati: , qui»; pqrtioner pnfmarum

fiflarum plana oppofitir planirpamllelo, ad murant fait: a: ba]?!-

TropojÎ XXVI. Trou. 1V.

iÀd punflum darum A , à: ad reâam A3
conflituere angulum folidum æqualem dam.

l an ulo folido C a tribus angulis plants DCEa
DLF, FCE comprehenfo . ’

Corgflruflio .

N refla CF accipiatur quodcumque punélum F , a quo (par *
1 I. bain: J ad planum refiarum CD, CE perpendicularis du.

CaturFG,fignenturre&æ GC, GD,GE,EE,er. 7
Indara rie-Ba AB [12473. ph] fiat AH: CD. Ad punélum

A , ô: ad reaam AB (pcr 23.pri.) confiituatur angulus HA! z
angulo DCE , fitque reâa A! : CE . .

ln plane œâarum AH, Al ad punâum A,& ad mêlant A8 fiat
ang. HAL :1 ang.DCG, litque AL : CG;notentur reélæ LI,LH.

Ex puuéio L [par 12.514114: ) ad planum reâarum RA , Al ex-»
eiterur perpendicularis LK :2 i pli CF : addanturque reCÏæ liriez

KA, Kl’!,ixlo ’ iDLo folidum angulum A r: date folido angulo’ C. q
Dr.»



                                                                     

’ -Demonfiratio .

l N triangulîs :0 [ per’canjiraflionem. ] latera HA, AL fin-

gula fingnlisæqualia lareribus DC , CG, 8c angulus HAL :1 au-
gulo DCG : ergo rpar 4.17m; HL : DG.

Quia ç par conflrufîiomm. ) ang. HAI : ang.DCE , 8c ang.
BAL :: ang. DCG : erit ang. LAI .: ang. GCE . -

In rriangulis 0 ( per cenflruâ’ioiwm) latera LA , AI
aire-mm alteri æqualîa latcribus G C, CE, 8: ang. L AI (par
demonflram ) z: ang. (3C1; : igitur (par 4.fri. ) LI :: CE .

lu triangulis q latera HL, LK [ par demonflram , (à? par
canflraflionem ) fingula fingulis æqualia laterîbus DG , (CF , 8C
angululsllrlLK : ang. DGF : igitur ( par 4. pri.)l-1K.: DE .

ALK
In trlëngulis CGFD [ par corfirnfiionrm , à? par devionflram

latera AI.,LK fingula fingulis æqualia lateribus CG, CF, aulne:
angulus 41K : ang. CGF , quia r par ravir-116710118)» J reéli :ergq

V [per4.prr.):fIK:CF. q. In triangulis 0. ( par comflruc’îiànem,&per demonflrata)

lutera HA , AK finigula tingulis æqualia lateribus DC , C1553-
("que HK : bali Ui’ . igirur (par 8.pri. ;ang. HAK : ang.DCF.

In triangulis â li par corylruft’ionem , dry" demonlimm,)

lutera K14 LI fingula fingulis æqualia lateribus’FG , CE , & an-
gulus En; 3’32- 1’5Îi15, quia ( par conjlrzrfi.,anibo mai : quart:

» [1’044th 1K: F13. q ’ ln

fat-L.-

l

à,

L



                                                                     

Liber’Xi. tri. " 3-2,.

A. in trianguilîs ( par confina. éperùmonfirnra )i laïc: a

ra KA, A! fingula finguiis æquaiia lareribus PC , CE , latufqubr
x1 [par demonflratd.) æquaie lateri F E : fequitur ( par 8.;rrmi.),.
ang.’K AI sang. FCE 1, qua’re ad datum . pnnêlum A, de, adria-
tam rcâam A B conflitutus cil folislus angulus A data angulo fo-
lido C æquaiis . q.e f. ’ n V .

- Taupe]: XXVIÏ. Trobl.l’Vï.

Ad datam reâam AËB Paraiieiepipedum.
conflizuere fimilc, fimiiiterqucupqofitum data

paraiicicpipedo CD . C1 il .
K.

1]- ’

ni, i. V.’ i G . Di H A .3 ’
- l i - 0.... l.q1f A,J5 "B ’ 1 Il L

i: Conflruflio. l
D punaum .A ,A& advireâam A8 [par 26. imita. )-ponatur.

L ’ang. fondus A : ang. folido C, fintque in iris angulis folîg.
dis fcquenresrplanî anguii arquaies .t

ang. pianos BAI à anguio piano FCO .
ang. pianus BAH : angulo piano F CE. ,
ang. planus IAH à: ang. piano GCE .

* Roc poiito (, peut 1.[exri .) fiat
a i -,. PC; CG: : BA: Ai . pariterque fiat

I ’GC’: CEP:iÀ:*M-i’.’hocpofito . ,
Ex æquo erit (per 22. quintî.) D. .

1.],VIEC:.CE::UBA:AH *I’ ’
Combieanturparalielogramma Bi,-HI,BH«.-: -P

i l Y A crI

.xf
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Fer tria puna: B, 1, H ( ut infibol. papa]: 1: ,.z,uju.. J ducat,"
Plan, m HKparallelum piano Bi : pianum BK parfileium piano
111,08: pianum EH paralleium piano K1 ; quo faâo completum
cri! parallelepipedum AK,quod , *

Dico Émile, & amuïra P°fitumdato pamlielepipedoCD.

A B .’C’ -’ [in
Demonfirat io .

A Nguins BAH (par conflmfiionem .i] æqnalîs anguio FCE ,
arque iatera circa îflos anguios proportionalîa : imam,

(PC? def. r.fi-xri . ] paraiieiog. BH fimiie paralleiog. FIE, limi-

l’ .

liter pofitum . .Eadem ra tien: paralieiog.HI,6miiè,&fimiiiter poiitum parai.
ielog.EG; atq ne parant-log. Bi fimiie,& fimiliter poliroit] parai-
kk’g. FG. Quo pofito in paraliel-ep. AK crunt plana EH, H1,IB
finiilîa , fimiliterque polira planis FE ,0 EG , CF in folido CD.
cum aurê (par 24.bqiur.) in omni parallelepipedo tria plana fint
tïlbusoppofrtis planis fimilia: inde fequitur fex plana paraile.
Îcpipcdi AK elle fimilia , finiiliterq; poiira’ fex’ pianîs patafiole-a
pipedi CI): quare ( pet de]: 9.buÎus.I) paralieiepipedum AK
mile erit , fimîiiterque pofitum paralielepiped-o CE . q. e. il;

Tropof. XXVIII; T520. ’XXIH.

Si paralielepipedum A8 a piano duâo pet
diagonios oppohtorumplanorum AG,HB Le.
aux!) fuerit. A -n w -. *

Dico ab 6(3de piano bifariarln. feearj .

’" ’ i i ’ i ,De;



                                                                     

.--:.... v. LiberXI. . ’ 331
Demonllram 2

Via [ par 34. pri. ] réât: AH, BG flint parailelæ , 6: æqua.
Q les ipfi FD : ( pet 9. bujm] AH , & GB inter fe parailelæ. ,
81 æquaies erunt: quare (par 33.12". ) HB paraliela , æquaiis
ipfi AG : ideoque diagonalesrAG, HB (par dcfi 39.pn.] l’unt in

. . eodem piano; quod planum dico bi. ,q * B l’ fariam dividere paralleiepipedum 18.
7 ’ D Oppofita plana E D, CF (par 14.

i . t” E buju: ] funt paraiiclogramma Emilia. ,
i i l & æqualia: quare (per 34. pri. ) trian.
I. G gulum BDi-I: triangulo GF A , pari-

. . ., 7 c tuque triang. HEB: triang. JICG.
Infuper , cum in triangulis

anguius BDH (par to. bains] fit æquaiis r anguio CFÂ, arque la.
çera circa arquaies angulos proportionaiia,quia [par 34.pri.j DE

L.

a FG,& DE z FÆtrianguia ( par 6. fexri) erunt limi-

lia: 0b eamdem ra tioneni fimiiia exunt trianguia .
1 Viterius nia (par 24.br’g’nr.) paralleiog. 1D fimiie cil, 8:
arqualc para leiog:CB: paralielog.CH fimile, & æquaie pa-
rallelog.G D: pa ralleiog. veto 11E commune: ( par def.xo.bujur.]
prifnza ADBGæquale erit prifmati ECHÂ. q. e. d.

tri-0M XXIX. T174»... XXIV. -

Si paraiieiepipeda ACDE , AFGE fuper
cadem bali AB, (St in cadem aititudine fue-
rint conflituta hac icge, fcilicet quod paraile-

alepipedorum infiflentes iincæ Ai , AK ,z EL,
EM: BD, BG : HC, HF in ijfdem collocen-
tut mais iineis CG, IM.

Dico hase parailelepipeda cire æquaiia .

. Y z De-
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Dame filmée .-

0 Via parallelog. Æ.( par 35.pri.] :-
M G cil paralieiogrammo A M æquaie,
I. a D ablato communi trapetio AKLE ; crimi-

Œ ’ ang. ATK : triang. ELM . J
.. Pari mode quia (par 34. ph.) 1 L, ù

K M ("1’34 pri. J fout ipli [TE «æqnales’
i par ax’io. 1.) abiata commun] parte Il,
Erg-t 1K Î LM , pinterez cl! (pn- 34.3;1’.)

l, I 7K i c Cum igîturduo (ring. ELM I [yen
19. pri.) habeant anguium 111K: angulo

. ELM , arque latera circa æquaiesanguios’
proportionaiia , propret demonllraram antccedentium , & Co ri,
fequentîum æquaiitatem : (par 6.]?in . ) diéla triangula emmi
æquiangula , ideoque (par 4.f:xti .) limiiia . k .-

A 1K
HCF

guiîsiateribus æqualia , cumque( fer ro.buiur.) linguii angulî
fint fingulis angulis æquaies: (En 4.]?xti . ) r difla triangula-
arum timiiia , 8.: æquaiia . ’

Pari rationefimilia , sa æquaiia erunt triangula ELM, BDG:
quatuor igirnr rrianguia ELM , BDG , AlK, HCF limilia erunt,

6l æqualia . iParalielog. AC f fer 24. fanfan "ë fîmiie,& æquaie paralieiog. BD.
rParaiieiog. AF fimile, &æquaieparaiieiog. E6.
Paralleiog. lb" fimile , 6: æquaieparaiieiog- LG . C

. Quare(per def. to.lmjru.) prifma AHCK :: priiiuat) .EB
DM .ddito communi folido AIDE; erit paraiielepipedum AC
DE r: paraiielepipedo AFGE friper cardeur bali , ô: in ead’em...

airitudineconilitato. q. e. d. - ’

In triangulis quia [ par 34.1") linguia lapera Pour finî

.., «ararrrrtx ’

P110.



                                                                     

TropojÏ XXX. Tbeor. mon ’

. Sifupcr eadem bali AB -, 85 in eadem aititu.
dine confiituta fuerint paraiielepipeda AIDK ,’
AMFK , hac loge , quad fciiiçct refis: AE, HM,
BF, KL infiitentes parailelepipedi AMFK non
(radant in lineas aiterius pa’ralieiepipedi. AIDK .

Dico hæc paralielepipeda clic æqualra .

i i V Confirufiio . V
Via manif.) pataudesl M i 7 pipeda AIDK, AMFK,

. funtîn eodcm altitudine: ’pa-
1; D ralielogramma IG , ML erunt

A in eodem piano.H î -C R ProduéiisîgiturlineisCG,ID,
. FL, ME iræ omnes iineæ erunt

x V in piano parailelogrammorum
IG; M L-, arque CG concurret
cum FL in 0: 8l cumMEin

E i T N. ID veto concurret cum FI.
K in Q, &éum ME in P. Hoc

KG N ’ G pofito erit faéium parailelo-
Axe f0 ,grammum PQON. DucanturA ’ S jam refit: HP , BQ, K0, AN.

Demonjlratto .
PQ(’CV 344171] :: MF:MF z Hiizergoiper axio.r.*i’Q:: HB:

- i’u nt auteur [ per ramdam ;4.pri. ) PQ, 8: H8 paralleiæ : dinar:
( par 3;.pri.] HP ipii BCLæqualis,& paralleia: ergo HQerit pa.
rallelogrammum. Eadem ratione paraileiogramma erunt lAI’,
A0, K ,NQ; quapropter folidum APQK a par defiermiur.)

’ erit para ielepipedum.Cum autem [ par 29. bâfra. J paralieiepi-
pedum AIDK æquale fit paraileiepipedo APQK ,- paraiielepi.

I Y 3 Pe- ’
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AMFK ( par axio .r.) erit paraliclepipedum AIDK z: paraiiele.

” ’ MM XXXI. rieur. XXVI.

Si paraiieiepipeda A EFG , C H I K fupett
arquaies baies A B, CD, à: in eadem altitu-
dine fuerint coniiituta .

Dico efsc arquaiia.
In hoc theoremate paraiieiepipedorum infi-

flenteé LE , BF , CP;OH &c.po(sunt clic bali.
bus AB, C D reflua, vel inciinatæ. ’

2 . I- ’DL q han i O

il»; " ÎÂD p’ u. ’ Ü ne C Eg I M6: l
C onfhufiio .

Roducatur reâa CK, fi’atque KR : Bi. . m piano 0k r pu
2;.pri. ) fiat angulus RKS : ang. BLA , fitque KS z LA .

Compleatur parallelogrammum KT , Supra baiim KT in aititu-
dine K Qconliituatur paralleiepi pedum ŒTV . »

Produeantur DK , 8: TS quoui’que concurrant in N , perficîa.
turque paraileiogrammum K! . Supra baiirn K Y confiiruatut

Pat

pedum autem APQK ( par ramdam 29.] æquet paralleiepi pedum .
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Liber x1. 335’
paralleiepi pedum QNYV. . Retire Hi, 6: HV produéize concur-
rant in Z : CD, & TR il: tangant in 3 : compleatur parallele.
pipedum IKRZ i. --, ’ t

Demoiyîratio quando infiflenter parallelepêpedorum

fimt bafibur refiæ. I

Via reflæ KR, K5 ( par conflruflionem. ) æquaies mais BL,
V LA , 8: angulus RKS :.’- ang. BLA : iper 29. é- 34.primi.)

paraflelog. KT , LG fun: fimjlia , & æquaiia . Pariter [per con.
Jlruflitmem. ) reéiæ KQ, K8 r: mais EL, LA, de angulusQK S
: ang.ELA , quia QK, & EL fupponuntur reeiæ pianis QT,
LG .: ergo parailelog. (15 fimiie , &æquale paraliei’og. EA . i .

Eodem modo demonfirabitur paralleiog. KV fimîie, à æqua- ’

le paralleiog. LF . . -Cum igirur in paralieiepipedo QSTV (par demailernm. ), tria
plana KT, Q8, KV æquaiia iint , 6: fimiiia tribus planis LG,EA
LF in parallelepipedo. AEFG, arque [pu 24.buiu.r.J in parai-
,ieiepipqdo oppofita plana tint æquaiia , de fimilia: (par defl to;
lutina. j paraileiepip’edum QSTV : paraiieiepîpedo AEFÇI
inoniain vero .(1 per 29. bain: .) parallelepipedum ŒTV cit
æquaie parallelepipedo QN YV. [ par axio.r.J paralleiepipedum

QNY V : parallelepipedo AEFG . ’ ... l’araiielog. KT (per3;.pri.) : parailelog. KY , 8: paralle’.
.iog..,i(T,,( par cmfiruflionem): parailelog. LG ;’ LG vertu par
,bJp.) :: paralleiog. CD : ergo paralielog. K Y :: paralielog.
CD . Quare [ par 7. qirinti .) I ’ ’
Ut paraiielog.CD, ad paraiielog. DR 3 ira para ileiog. KY ad

parailelog. DR . . r ,»’ -’Sed Fper2;.bu1m.]l k
Ut paraiioiog. CD ad paraiielog. DR ; ira paralieiepip. CH 1K

ad paralieiepipedum KiZR. a A3.1,, 1.. r: U. .’.. PariterquerÇpereamdem 25.) : r r A
Ut paraiieiog. KY ad parailelog. DR ; ira paralieiepip. L’QyY
ad parailelepip. KIZR . . 4 i i «r’ v ’

Er’gorpergqriintid ’. 2..; ’
Paralleiepipedum CHlK : paral-ieiepîpedo QNYY .

’v ’ Y 4 Cum
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Sed [ p" demonflmtd: )

Parallelepîp. QNYV : parallelepi p. AEFGI: ergo cri: etîaln
Parallclepîp. CHIK z: parallcled. AEFG .- q. c. r. d.

r z V LI
N

u.
11., f 1’..r N .flemonfïratîo quando înfijlenter’ fiat: bafibur inclinatæ.

S Upra æqualcs bafcs A8, CD in eadcm altitudîne inteïlîgan-
tut conflîtuta parallelepîpcda, quorum in fiflenres fint bafi.

bus AB,CD inclinatæ . Hoc pofiro Tper 29 , m1 go. bujur. ) pa.
rallclcpîpcda cum infiflcntibus inclinatis æqualîa fun: parallc.
lcpipcdîs cum infiflentibus mais bafibus A B , CD: quart fi Mer
demonjlrata in prima parte] parallclcpîpcda , quorum infiflcntes
fun: bafibus rcfiæ, inter f: funt æqualia ; etîam æqualîa înœr f:
cran: illa parallelepipcd’a , quorum influentes fun: bafi bus in-

clinant . q. e..2..d. - u r ’ V »
Tropoj. XXXII. Tbeor. XXVII.

Si parallclcpipeda A B DC, ’EGFH. fuma.
. bafcs AB, EF çoni’tituta, carndcrn habucrin-t

altitudincm. M ’   "Dico inter f: en: ut haïes .r

1C"!-



                                                                     

G r.CF «K

B . LrAN E IConfirrrfiia .

Dreâam EK in angulo FNE ( pans. pi.) conflîtuatur
parallcl’ogrammum 1K :: parallelog. A8.

uParallelepîpcdî EGH-I , hoc en plana GF , CH , EH , produ- k
cantur ad partes I, 8; L. Fer punéïum I ( par S’cbnlium Propon 15.
bujuhj ducatur planum Il. piano E6 parallelum 3 enrquc com-
plctum parallclepi pedum El. . .

r Demonfirqtro.
Via sanguins KEI [par rouflruâiomm.):: ang. PNB [par
14.primi .) NE! cri: linea rcâa , arque non folum zH cric

unum parallclogrammum,verum etiam folidum [LU-l cri: unum
parallelepîpcdum,cuius pars, nempè parallclepîpcdum ILGE ,

*( par 37. buju: .) æquale cri: parallcjçpipedo ABCD .
Quart r y" 7.-qumt; . )

Ut parallclepi. ABCD ad parallelcpî- EGPH;
ha paràllelepi. lLGE ad parallelcpî. EGEH ;

Sed par 2 5. bujur . )
Ut parallclepî. lLGE ad paralJelepî. EGLH ,

Ira bafis "(ad bafim EF. - . A
Ergo per r r. quintn] ’

Ut parallelepî. A BCD ad parallelcpî. EGF H 5
Ira bafis 1K ad bafim E1? ; ’
Quîa veto bans 1K f per confiruflionem. ) v: bafi AB; cri:
Ut parallclc’pi. ABCD ad parallelepi. EGEH;
Ira battis A B, ad bafim EF . q. e. d.

Pro-
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Trafic]: XXXIII. Tbeor. XXVIII.

Si fuerint fimilia parallcîcpipcda ’ABCD,

AEFG. iDico. inter fc habcrc triplicatam rationaux
latcrum homologorum DA; AC,

.1: QI

. F .V vConflrufiio .
H Omologalctcra omnium fimilium parailelogràmm. talirer

difponantur ut tînt in maux" conflitutah; quodquîdem fic-
n potcft , quia. 0b (up. ofitam parallclogrammorum’DK , N6 fi-
militudincmang. DA ’ : NAG: quarc 1 par carol.3.prop.rs.pri. )
bi DA,eft in rcétum cum AC, ctiain AK exit in redum cum AN.
Paritcr quia dummodo ramen parallelogramma DK ’, ON fup.
ponantur ponta in eodem piano: ang. DAH z: ang. GAI , quan-
do refila cit DAG , etiam refis. cri; HAI . , u
il Ponta ha; homologorum iatcrum difpofitione compleantur
parallclepîpcda ABQÇJ ,,11,(ML, . ., ’ ,. 7.

. . D:-

i
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Liber x1. 339
’Demonflratio .

QVia parallèlog. A0 ( par byp. ) fimile parallclog. AL,

DA:AH::AG:AI. ", n Alternando [per 16. gainai]
D11": 16:; flH: Il,

Paritcr ob lîmîlîtudinem parallclog AB, AE .
HA; AK:: 1A: AN:

Permutando ’ par 16.quinri .]
’HA: 1A :: AK: AN.

Hîs mancnrîbus parallelcpi pedum A BCD [par 32. bujur] ad
parallclepîpedum AB(LG , ut bafis DH ad bafim HG ; t-

Scd f par Lfixti. ) ’ *
Utbafis DH ad bafim HG : in DA , ad AC: ergo

parallclepî. ABCD ad parallclcpi. ABQG ,

, ’ h. ut DA, ad AG-
Ob canrdem rationcm , cri:

Parallclip. ABQG ad parallclip. IKML ,
utHA ad Al:

Parîrerquc erit.
Paralîelcpi. 1K ML ad parallelcpî. AEGF;

ut K A ad A N .
Cum aurem ( par 1mn] fit

HA, ad AI, arque KA ad AN, ut DA AC,
(natrum parallelepîp’eda-A BCD: ABUSE: IKML: AEGF ,

inter fe crunt in ration: DA , ad AC: quarc ’
(par def. ro . quint: .)

.Primum parallclepîpcdum ABCD, ad quartum fibi limîle AEGF

.rationem habcbit triplicatam honiologorum laterum D’A , AS .
q. en d.

C arollarium .

X hoc theorcmate fit manîfcflum , quod pofitîs quatuor te.
âis lincîs continvc proportionulibus,urprima ad quarta-.11,

in parallelepipedum fupra primam ad libi limile parallclcpipc-

dum fupra facundam . - v
Pro-

-LAA
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Tropqfi XXXIV . Trobl. XXIX.

Si fucrint æqualia parallclcpipcda ABCD,
EFGH .

Dico bafès AD ,EH, 86 altitudincs AI, EK
reciprocari , ô: viciflim .

Si parallclepipedorum ABCD,’ EFGH re-
ciproccntur baies, 6C altitudincs.

Dico parallclepipeda cfÏe æquaîia. a

In bac Tbearemare bac contingere poflîmt;

1. Vod parallalepîpc.
dorum influentes

tint bafibus «En: . O .
G 2. (310d tînt bafibus inch-
o ’ natæ a

lI g. Quod fint æquales , vcl
inæqualcs .

.B’

Conjlruêîio quando in x-

H n fienterjùnt bafibur
D E ’ N A refit.J

Vando infrflcntes A! , EK&c. firntbafibus AD, EA rcflæ,
li EX malor fit A! [fer g .pr1.Ji)otcrurEL: AI , :1:un

( par Seul. Propoj: 15..buju:.]?1ucatur planum LM bafi EH parai.

lclum . y .Demonflratro .

QVîa [par byp.) infiflenrès AI, EK funt bafibus AD, EH.
rcâæ [ par def. 4.]?in ., crunt menfura altitudinum paral.

lelepipcdorum A BCD, BEC . ïHoc poli to, fi altitude AI ut :: altitudinî EK f par compara»:
FI’OIO i



                                                                     

. .4ÇLibchI.; T? au
prop.gt,bl(iut]-cïît criam bafis AD :: bafi EH: quate recîprôcè ,
utbafis AD ad bafim EH ; ira altitudo EX ad altitudinem AI’.

i q.c.x.d. a -. . a. . . ,r:Denieriflrano , quando EK major qua»: AI.

QVîa l penaujrmmmmJ altitude A! -.-. altitudinî E r. , at.
que t par-bar. ) parallclcpi. ABCD : parallclepi. EFGH:

Un 7. quina J » ï ». Ut parallclcpi. ABCD adparallclcpî. EHLM ;
luta parallclepi.’ EFGH ad idem parailelcpi. E’HLM; 1
l A P. iSud(pe’r32.llmim.)... ’, ’.
i Ut patailèlepi. ABCD ad parallclepi. EHLM ;

"Itabafis AD ad bafimEH. ’ v L .
Eadetp ration; , cum lnrallclepinFGH , EHLM tint in ha

dcm altitudincr w . ’ .

A

. . ’ ’( pet limule»: il. brg’urJ.
Ut parchIcpi. EFGH , ad parallclepî. EHLM .

. I Ira bafis KN , ad bafim LN :
t ’ ’ h l . Quarcqcrn. quark!

iUtïbafis A!) , ad bafim EH; ira bafïs KN ab bafim LN: :;

’ -’ i i i l t Sed i par l.fixri.J- .. i
. ,1 Ut balisIKNi, ad hafim IN; ira K5 ad

’ A En," ronflruflionrem . s LE z A! ,crgo cri:
Ut barils A0 ad bafim EH; ira rec’iprocè altitude EK

a , il ad altitudincm A! . q. and; .

Demovfîratîo ,’ glanda Enfiffemt: firme bonifia inclinât.

Upra trafics-A1); EH inrèflîgmrur magna parai-Îeiepîpe.
da , quorum infiltcntcsnlint baiîbus’rcflæ in radon attira;

dine camoufla parallclepipcdis , quorum inlificntcs (un: balibus
inclinant . ’

Hoc faao (me. finguîas parcs AI), EH conflîruta arum duo
parathlcpipaia æqul- aira, quorum unum infiltentcs haire: bali

reflets, alternat veto inclinatas, a , a . ,i Parallélcpîlml-a fauta communes bafes AU, EH conflitutaa
l par 2.9. ml pala-16m.- 4 fun: æqualia .’ ’



                                                                     

34.: En ciid is manucura Gcomctrica
I . IQLuîa veto (par deninnflratzt. ) parallepîpeda æ ualîa cum. in,

fificnribns barbus métis , bafcs, dt altitudines ha ent rccîpro.
cas , etîam æqualia parallclcpî pcda cum infificntîbus bafibustln.
clinatis, habcbunt bafcs, 6: altitudinc; reciprocas. q. and.

(Damoiy’r’mtio alteriur. parti: 4

r" G t Stï’per bprutbafisAD(Il? XK . E adbafim EH; itaaltîtu-
do EK ad altitudinem AI , fi-

lc a. . -t ’ Sed (par 142-35.)
v I Ut EX ad LE , ira ’bafis KN
r3" ad bafim LN.

i t a Ergoi’ïper r r. quiqui.)
h UtADad EH;ita KNad LN

J ’ " . h a Sed (per 2 5. bujrm] a
H n A Ut KN ad LN; ira parallcicp.

I g ’ l I EGPH ad parallclep.EHML,
. I - t Ergo y par t r. quith .Ut A!) ad EH; ira parallelcp’i. EGFH ad p’arallclepî.’ EHML .

v . Cum autem (par 32.bt(iu:.)
Ut AD ad EH; itaparallclcpî. A BCD , ad parallelêpî. EHML :

’ Erit (par I t. quintu] i ,’ Ut parallclepi. ABCD ad parallelcpî. EHML; a l
Ita parallelcpi- EGEH ad idem parallclepi. EHML .
* Quare ( par 9. qumrr. )

,1 .. Ba-raliclepi; ABCU :: paffiilGleipchiEGFH . q. t. a. d. . i

Tropofi XXXV. Tbeor. XXX
Si duo anguli plani B AC, EDF fuerint arqua: ’

les, corumquc verticrbus A,& Dit) fublimi in-
fifianr rcâçciincæ AG, DH,quarum AC cum lia
ricis rimo pofitis AB,AC contrncat angulos BA’

. * G, AClmgul’osfingulis angulis EDH,HDF’
æqua-



                                                                     

Liber XI. ’ Ô .- 34;
æquales : arque in lineis AG, DH accepta funin;
quæcumquc’puné’ta G, ô: H, a quibus ad lama...

rcâarurh BAC,EDqu&æ fin: reflet I , HIC

additisiincis I IDico ang’ulurn G I a: anguîo HDK .

’ 1.IConleruê-z’ia .

SI AG maîor fitquam DÉ,cx AG Fpnz.prr’nni. ] auf’cratur

AL: DH . A punao L in piano trianguli GAI [12031.
primi.) ducaturLM paralida G! . Denuo a punais M, c3: k ad -
radias A B, AC, DE, DE perpendiculareé ducantur M8, MC, K3
U,a.ddamurquc refila: BC,’BL, LC, EF, HF . . - 1.

. . . 4 * a
Demanflmtia’. i

Via (pèrmflrmiancm. ] LM pat-aima GI; arque G1 1’er
a ad planum par 82A; AC duâum, criant LM [par 8.5ufær .2)

cicàem piano méharis: ideoque ( par Jef. 3, buiul. ,) ang.. JLMA

te un . . , .- * a i Hocapoûito [per47. pita; .]
qui. Al. z quad’ A)” d quad.ÆI a W440

quad. M L ’" quad. CM ’
Ergo (par flic. l. )

. l iquad. i
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quid h .- VSCdUeM-hpial qu Aa . . .- . . A... a o»deML quad. ÇL .. ergo quad. a. and. CL
v .53 . t ’Qiarc fper48.pn.)wn ’

i v fingulus JCLçflEÇÏ’ysL ï

w .rlîrnerggggiwwz?
t quad. 1M:.quad.BMd-; quare

d A quad.ABë & Vu En ad m"qua . :quad. 8M t fper 7.pri.) . dzqu .., P

. .,1’, 4 I,1: Ergo quad. 111.: idèoqücïflrfioffiul ’

t A Ângulm 4814:1! mâtas; i ,Eadcm prorqu ration: dénionftratur anguloâ DFH3’DEH
cfi’c rcflos .

Hîs demonflratîs ang. f q ,"gmaùùm-Ï

à?" denlônflrëtd D à"? fifiguli æquales 56;th angulia 25’;

latufque 14 L : lateri DH: quarc (par 26.primi .118 : DE, 8;

Bi. r. EH . .Eadem ration: demonftratur J C :4 D,F,. 8: CLàÆH.
In triangulis lè- l’per demonjlraraj latéral BÆÆC Grign-

la. fingulis æqualia lateribus ED, DF, 6; ang. BIC z: [1017],]

a l an. D



                                                                     

BibchI: ’ gr? dm!
au la EDF: ergo ( par 4411?. ) BC z EF barque ang. ABC

v: zanngo ’ & ang. ang. o h a i
Sunt autem ( 3er conflrufiionem.) ang. z aingzggllê

demptis æqualibus remanëbitang..CBM a: ang...FEK , 6c ang.

BCMzang. EFK. 1 . x ’Cam amen! Un dsznàrflnxta» ] fit BC .1: .5111: l

3 V (par 26.primi .) ..I. Erît BM z EK, atquaCM.-:FK.
In triangulîs 3?]? d [ par demonflmra . i latcta AC, CM

l fingula lingulîs æqualia latczihus DE, FIC , arque ang. ACM ::
(Ier conflruflionem. ).ang. DFK t quine (PeCÊ. pri.] AM :: DK.

l

. Cri-m autcr’n ( indemnjlmta . 13:3]: :. 1.113,45. schah in, 1,. Il
qô.’1fi.]quad.BL:quad.EI-I.t ’, ., r ï. L. ,.

. n .. "a i * A ’ x A l
i quad’BL’.’ ML "quad.KI’-I’

En": quad. ML i & 9’ EH - m.
ablatis æqualibus quadratis œâarum æqualium B M, EX:
remancbit quad. LM z: quad. HK: ideoque (1m Scbolprog. 46.

pri.i)LM-.:HK.fi I .1 [il l - in;. Dcmum in triang..âl;gà?, [ par corgllruflioiinri’, à. 1m; de;

manjlram.]latcra LA , AM fingula fingulis æqualia literions
HD, DK , bafifque LM :.-. bafi HK: crgo[per 8411.] ang. LAM z

apg.HD1( .q. c. d. r , ,,” Tropofi XXXVI. m0.; XXXI. -
Si tres recta: lineæ A , B; C, proportion’alcs .

fucrint. Iq Dico parallelepipedum a tribus datis -.lincis,
A,.’B,Cdcfcriptum æ. ualc cm: paraîllcleprpcdo .

- æquilatc-roa media Bâcfcripto priori .para’lic’Ic-Q V

pipcdo æquiangulo. i Z Con-
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A a .. F. i M * V ’ Z .I, fi. At q B C .. .. iJE . N a: P» I; ’
.Iii

e E. [.3. ü à 1, I ’ ’" O i 0.

. ï I 4 ’ . Z ’ E

F K Z;

I.» ; i i (t i r. i, ÎLIÂ’ li.
X Ltribusquîbuf’cunique angulîèplaniQÆGM: ,1 MGE l
confiîtuaturangulus folidus G, fiçgue GME; AI; CE :: B; a

8c GF, r: C . Compièantur triaparallelogtamma FM, FE, ME,
arque totum parallclepîpedum DNEF . , ,

Paritet [par 26.113614: .j fiat fondus angulus du :ang.folîdo

G,fitque 1;. , ,v q-ang.’planus KLOI: ang. FGM ,
* ’ :- ang.’planus KLI,::: anguFGEr ,4

"H fixa-ang. planusOLI :ang.MGE, ’
A

très; reflæ LO, LK, LI : ipfi B . Compleantnr paralIelogtamuia
K0, K1, QI, arque totum parallelepipedum I-IPIK , qùod à me! i
dia prôportionali B erit eflbrmatum . a -

. -. -,-IDemoigflratia. I J ,i
Via (par conflruflionem .) in parallelogrammis FM , K0
flint æquàlcs anguli.EGM, KLO, infuperque CM : L0: :

LK .1 GF (par 14.fexti . I erit paralleiogJM :1 pataîlelog. K0.
:PaIitcnqu-ia (.pareonflrufi, ). anguius folîdusL æqualîs efi f0-

lido ang. G , fi punéîhm L intelligàtur in G ,angulus planus KLI
congruet cum angulo plano FGE , quia diâi anguli faâti funt
æquales r quare reâa Lîîcadet fupra GE .’ ’ a .

(chia ver!) I PH cardinal LI , ,8: CE fingulæ fun: æquales
ipfiB ,&inter Te æquales eruntlî’ergo ’piunétum I cadet in E .
Quatuobrfm fi ex E ad pfànumibafibUSŒM, K0 commune [ par

a 4 U tr.a 114.y1.I

L



                                                                     

3’ u!’î2fl.u:11.bcr i
’r r . bain: .3 rafla ducaux: , hac un commuais ’paranelepîpedoa

mm HI , DE altitude . ’ l "’ -Cam-autem;& baies FM,KO demonflraræ,fint,& îpfæ æqua.
les; exit; [ gçr 3 hbujmf.) parallelepî.DE :1 paraIIcIepî. HI.q.e.d.

MM XXXVII. Theài.-XXXII .’ . ï r

Si quatuor reflète lincæ A, B, C,D fueririÏt pro.

portionales . - » I IDico fimilia paraliepipcda rupet bas [lineast
I dcfcri ta cire proportionalia , &viciflim

. Si (Émilia parall’epipeda (uper- -re&a; lineas
A, B, C, D defcrîpta, fuerint proportionalia .

Dico reflets A, B, C, D erre proportionnies .

1 Demanfiratià prime parti: .

A U B 4 " Arallelepîpedum fupra A ad
A . , fibi firuile parallelepipedumI C - l l D ’ fupra B ( par 3 3. bujurJ rationenL.

----- habcç triplicatam A, ad B. Eadem
ration: parallelepî. fupra C ad fibî fiihilefupra D, cit in triplica.
ta rationc Cari D: fed [par 3s.quiuri.)ratiotriplicata A ad B z
triplicatæ C ad D :hergo ut paraliclepip. mon A, ad prallclepi.
("une flipra B 5 irai paralle’lepi. (apra’G, ad parallclepî. fimile ru.

A I À’ . ,D .lî’i i I" Ü.
Demonflraho facundæ partirai

Eé’ca A ad .reélam B [ par 33.511130.) rationem habet fiibtrî.

plicatâ patafleiepipedi fupra A ad parallelepipedum fupra
B. Pariter méta C ad refleuri D ç pe ramdam 33. nationcm habet
fub’tripiîcutam paralleî’epîpedi ru pra C ad pataillelepipedum fa.

pra D , (cd (par 2,5. quinti.)’fubtriplicata parallelepi. fupra A ad
parallelcgip. fupra B, eadem CR ac (tibtriplic;rra parallepi.fupra
C, ad parallclepî. Ïupra D: ergo qadém ratio A ad B , 6: C ad D.

q. c. 2. d. Z a Tro-

Q
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t Tropôjï XXXVIII. TheofiXXXIIl."

, Si pianum 13A fitpiano DC reaum, a: a:
punâo E in piano Conflituto duâ’a fit’

plana DG reflet. * i Ï - -
Dico EG cadets-in communem pianorum Ici i

Ehonem AD .

i i Coigflrufiio, C9" Démon (ratio: "

I i l .I 5.x punâo’ E quæduciruf
piano DG reé’ia extra com.

7 mune’m feëiionçm AD cariera po.
tefl,cadat in F ; à pu n&oE ad cô-
munem feâionem DA perpendi.
cuiaris ducatur EG: addatur FG.

Qui? perbjp.)pianum RA te.
- 1: v- - r &ume piano DC ,atqueEG fa-

c I. dia cit perpendicularis commuai
feâioni DA : (par def. 4. bain. ]

i ’ l . EG radia erit piauo DG: quart;
( par (cf. 3. luira.) ang. EGF erit reâus . Cum autem, & linea
EF fupponatur reâa piano DC ( par edmdem def. 3.) ang. EFG
reflus etit: quare in-triangulo EGF erunt duo anguli reéii;(quod
efl. tout r4 propoj: 17,..prrf.) ergo EF non cit reâa piano DG . Hoc
abfurdum demonflrari potei’t de quacumque aiia Iinea cxtra..
conimunem feéiionem DA cadcnte: igitur linca qua: ex E méta...
ducitur piano DC in communem planorum fedionem DA ca,

de: a q. e. de L2’.qu XXXIX; Tbenr. XXXIV.

Si paralleicpipedi .1173- iatera oppoiitorumJ
glaneront BD,C1[’bifariarn dividantur in pun.

is I,K,L,M,P,Q, N,O,,- pet feâionesau-
rem

B



                                                                     

CDL-J

Il

-»..: .n-.»-’ a . "V a" ’3,2; .,L,5ègza,x.[; .12115ï 342

9* tcm duâz fin: plana IN, K0, cqxnpag-
rais. Icâio fi: R8; duâa diamants); 42... .  ï;
L: -. 3 Dièoréâas fifii’ôtwRSïfervnatuo Maxima:

fècarc in T.    ; ’ ’ *’  ’l
Coqfirùflîo;

-1 . .Notcntur.:rpfiæ. 593.55! R33 R91.   . , , :3.

Démoigflratîo.» y..- .1 , m"Hz! .’-:Àl. W

flint fingula’âfinguus fîæ’qualiâL.

iatcribuàCO, .05, 10g, [fils

" "gnard (-perqeprrË187’f’: SC ,
1  . a Il : . e.&iang.’:dSQr.-c.aug;.080; ad-

; au? êomaniangr,480;emnr
AS ” ’  350

 .’ ; l fcad’gng. [perrg.rri.)

0:
N

1:: duobus gais: ergo & manégé; ),duobus rams ,æqunlcs :
ideoque Ç gâ’ü.’fFî.TISC’ëfit lincaxeâa .kÈïa’cîii (adonc de.

monflrnmtutDkJBxcâ’àm li neàjn comme;
Rurfusîgdîa utraque reflamm Al), ’BC (par 34. pi.) para":-

la ,8: æqualis îhgfi PH :I [pt-r 94716141.) exit Il) parallcla , 8:
æqulis îpfi BC: quaîc ( pçi- 3 32pri. j AC æqualis , & "parallclaJ

îpfi DB êtQmecdletasÂS: medictati 8R . - ”
Denuoquia ( perdemonflrtm ) AC et! parallcla DE fper de]:

39. ri. ).crurgtîn codcm plano . Sohtvcro in piano rcflarum AC,
DE [Ïdrfiabûîàiâ au»: 2! Ë  ,’ R S ,4 (par: cum noix 13m infat-

rclœfæfccabüüt; reîgitw’fcccp: in Ta . . . 1 j . r  * à.

03.. "1.2  3   V Il)

U .l A l
.. ... N trëëfiguhâ 5&2 ; W
’ ’"coïzflrilfiiomm)lilÎCm. (145 -

.31; l (7." .2222ri.1.:a"va05:’

.0
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In triangulîs fiâé.”è3 par z .5.pri.’).fiangùli MIT, ATS

fun: lingam fihgùlîs æqùlales argalis BRÏTÏ , ET R ;A atque [îper

JcMnfim me aux? ergb,( 7016.2124) cri; non falun: AI r:
BT, verum etiam 5T :: RT . q. e. d. :2

.-n.,
C qqllqfium.

N omni paraIIeIepîpcdq diametri,fcfc mutuo bifarîam fccant
in uno panât) , a: in T , inqu diamterfAB flûtiaux divi.

in! a ’ ’ .  
. . Si fuè’riut duo, prifmatzGHIKLM, MIE-ID
. -EF"in-cadcm altudinc , quorum ahuri: bafizïg.

’ habc’at triangulum GHI , ahuri vero habcat p3.
f rallçldgr’ammtëm .JBCD, fuctitquc pataude;
’ grammmù trianguliduplum. - I ’

Ï " Dîco’prifmçta GHIKLM ’, ABCDEF aïe-3

.  æqualia .-

  l; v Confimfiio.

t z En ’" (à a;hl SA..-17 Il
î ’ .3  ..AU.-     u A n- ’.

* v. ,Roduflîls’ptîfmtum pistais ’panllélepîéèçh;

P AN , GQ, qui: mmdcm cum primats! tubant alumn-
mm; au) que fin: æqqà am . ph

O,1



                                                                     

n IF gibet-XI. mfi a 1 . F’"à E DebtontlÆtîve-.) Ü
4Vîag[ÂËrï3Ï4aprïnÏr.’] , dlçIog.GPve(t ldupjmu.triaægpli

Q CH ,âfqücDèrbypîàîzflclogrzmmumllcfit eiufdcm’.
triangul’ d plu’: 4x54. )e ’t pagallçlog,GP;.f para!-

lelog. 1Ë5flp- 4.5123 (magnais bafcs(61’, A? f3: in eadem altiru me émut immun: MÊcÂqub

par A Il ë Z. 5L: au; pipedoâ; ç cr32. bîfitçlgn mafaÇËH KÎM , IÊJDEF funtjmedio’çatesga-
tallelâpîpcdorum GQ, AN : ergo difla ptifmata cran: æqualia .

quc a . ’ sa ,I t N73.! iflv’
 ".1’*? ’1in -- ï Aau [LJ J :Jcùwfiùmy [5.532,1’") 1::

i

  t O, .0 - . u mutaiJuan 1.1!agcflhçdrfmaœ çëêâîgwt, qupdfîuaîljamt’flxfiqflîbus
in amèx’ ’laxîîâ ami n ns’ïccipîmi tuméfiai W585. elfe ad

iaîîëê’ une. , anagrammera HabcwtlalrithlWr": via
hmm-tamtam bataçant bgfcsmangumes , faut ficha es -
Hujus vcritatis ratio cf! mahîfcflh ,’ mini .éox’nplletir qràilclepi.

pedis , hæc parallèlcpipcda erunt in eadcm akiwdmf’ nidsoqte
(par 32. bujurj inter fc arum ut bafes ; féd,prifmata cum bafibus
triangularibus fiant mçdîctatCS parallqlepîzèglorum , arque bafes

triangularcs med’ balium paf; ipedgrum : quart,
prîfiuta æquè haïes; habcntig tinter f9.
cran: , ut ba ,’ , v "N l; . ,  .l -(hmm! demohflratum efl dcrprîfmatîs’fudra triangularcs bafcs
conflitutis, valet «hm circa primant: polygonas haïes haben.
tu ; quÎl haïes pplygduæ i9 triangul; rçfo’vi poflûnt ; ideoque
omnîa prifmata æquafisaltîhdinis 1.1::qu ac parallclepî-

pedajnter f: cran: ut bafcs . x -
. ; ,A42?.an 1- 1.?

LEI. ï.Î ".5 LI; Dl”. . .;,.- .4414); . 1. , . 1.14.

” Z 4
Iv-. -., k w:-

K.4



                                                                     

D I sELËMENIUMLZ L’DDQDEÇï-IMUM;

- 5:35 ï. l?5:61?i ’  flafïfïîïé’TÏweoi- Iê’; " ÏÀÎ

sa polygona hammam, FGHIK in.
iuçigçpljzsflADçrFlH (negiqt dcfcriptg,   ’  
anzœgpalygmum.ABÇÆîêëïâë’fièîyââfiïâî

L; v; babel-.3 fillamxmætioæîcmsï Math; babïîi
:’ quemtitunëîfiîæmïtïîfl31 aë’fluêdrëwwfliîæ’

EM-g-Ï:r" .uLÊHRnH .:r;h ,vJ-n. .. A. - l I J) A.

 .ÂÏ .. " . Q . L! !T’nu’r4 : " - -» "v1 un.  . ....x .A

  . A. ’- ’ ’ ’ "l  ”-1;.’:.. .iv.’ ’tLl 1’

35v t. y Âk à " ’ .. Sunnungï:l 2.;5)’BLJSHJ!HI

S ., ...A): .:.J tu . un:’ .  Pré?1’ ( 3043?..- Lv 2111;) î . .

C onjlrufiio .

D mais çîrculofâm dîamctris AL, E v 41,19qu fimilium-pe.
lygonorum æ’quaklibus’a ngul’îs A? ,ÏGH,’ fubtcndamux

mél: AC, EH , addanturqne refis: BL , GM .

s.’"’"v.’:

n. au A. DCC



                                                                     

r

F

1

’V’JËÎ-Î,’ If :u-Jilibztun:XÎIÏI.’1g”.-; Î 33.3".

  l : 35175:4 v Demanflzjano.
Venin» Gper (appairait: polygononîmfimilimdîncm]

, m1133 86:! H9: GH,&Rng.ABC:ang.FGH;L
cm ppm odîmL-g- "bug. A-Bfiæquiangulum triangqlo EGH:
igîtuLangatAGfi-danguH-IG: 7""; mg . . ’- .
vs? :5 2:. AScd(per 3.119113.) , ï   zangAAC’B a: ang..A hkbheâdcntcaùî’am ang. ËHG :1 ang. FMG:

quareÇpcruxidJJangJALB MÆMG . »- -- .- .-
Cuhügîpr îp’trfiqg’blis :0315; f perdemôhflg] âng.ALB

mangaFMG ’,atqu’c’ flin- gt. mai.) ang. A81. z ang. FGM :
(ptr mol. z. 7090p. gamma. BAL-:2 mg; (15 M qigzmobœm-
(gmçfmiakrimguhim A31: finùlmæianguiolïGM :crgo " . J

.12» 9., r f , a; ,ÏVLArjI AB;Z;,MF 1’ FG:,*:ÎÇ; vina Un" W1. .-
Pcrmutando(p:’r 16. quinti.] . Mm; .--  v. .

.- Un" l 3L]!:nMFiLÊHBiÆG:*!.’ ’ r 45’ 5l ’

. .  a-..:Igiturnqdr2.2.fi-xti.] - .
uczqmdadizqnctzîkhhad quid.dîame.tri.FM(,.u .. -.
inpuüphçaiW-pdyblygom PGHIK a (1.: dm . » -

. .o ’j. .

11.4; Li (un w ..21 . aux», 3., 1.2 1’ ., .’lh’. ...v

LEMMÆ ’ 5
Ara magqitudifiïkrflîhifi-ccircule BCDE;

  du cor encula defcribcre pôlygoùulmrregug
: Jéï’çngdfirrhaiusquam-êt?à."

...; ’l

  Ï; jÇ’(inj’lrzjdîlo.  , .

I:  Sh ma ghÎmdÜ  N’dtfl
- fefiuà’rflagùîtndinié

t ’  A,a circulé BOUE, hoc
      "N1 : "(RA-f- Nzcirculo 8C

. ’ ’lndatOCircqu (pet-6,
guru-fi.) défèribstur gin!

dra-

l



                                                                     

3531.; EuclidLîElèïmnfiaGcomctt-ica

.-.. va ..-’t.’..xv’-f.:dl’ltllm BCDE , quad fi

’ * - mains fucrit quant A
LA; :2? fühtmetit q.e;faSi pas

’ .332... ., ) fie: idéal! quadratum.
’ n . W BCDE minusfuerit ma-

î ’ : gaîtodineul (maman.
î ’ 16.] arcus E8 , BC &c.

I J’Lhifafliàmdividant’ur’ in:

  3 - S. .1 [115, GI. *’ t 1 ’ IB4&CQ [confii-’ l . (f. t t "’tutùm’cïf bflogoiiunî.

-;.I a " a ’ t ;. .L ’ .5 f. "’IÜF-Ôlczüdiaumbâmz
gonnmfuexîc «tu! minuçquaïtü A g kcmbîgfatiamdmidanrut?
arcus agoni; ducanturque fubte’tift îlüsmççutinsæ qubââq t
compo 1mm cric polygonum regulate à (etdhcîm latcrîbus com.

prchenfum. l w a 32 Laura-:1Huiufmbdî operatîo côntîiwctur qhoufqueomnîa circuli feg.

ment: E1, IB &c. finiul-acepm minot-afinf un) N . l .
Dico polygonumEIBF &c. circula BCD idhriptumz matu:

cire magnimdine A. ÎPIct panama 5,? idem Jdeflæliquîs. imam
gendum , ducatut tangens K1. , producantut refila C8, DE in K,

& L a t ’ t . r , fi.Yï 31.

Il V .Ï J 7H; l
I

gy t, . ,.:;.’::xtf’îtt(Viatqnaératun’aBDrcirculoinfcriptumdb«distant dr .

. l-
ti circa circulum âcfctîpti ,- crit,q.uadrawm BD, manu;

midio circulo BCDE . Parîtèt quîàtrîa’hguIünÏEIB ’rplér’fijtiJ

cfl medictas p3 rallclogrammi BK cric triangulum E18 maius me-
dîetatc fçgmçnti BLÉ: hoc qçnirclzqgis album gymnfi’orum
triangulîs’ (lem: întcîligcndtïm . . f fi» Ju-
,1 Ho; manqua; .11 a ç’trçulot BCDE auferatîif’qïa’cïr’atum ÏËD ,

a Tcgfncatîsyçro .17.ng BEC &C.’ auferamqr triangula 218,! BEC
«Sic. 1d , qg’nod aufcrtur, crjt fupta dimidiutn :. quart: contînQatu.
:311 d ViVÎfiQD’C’,’ apfcrçndo [cmpct fupta dimidîum par t.dec’ç’mj’o)

tandem , quæ remançnt circuli ,fcgmcnta ("nul fumpta (ïdbèfht
girant; norçqpamgfi :3 quare polygonum , quodfl gemmai. m lus
exit quant A, amis (palma. J A 1- N : circulo BCQEJVËtquo

. . à. par
.

,).----î”’ a - A.A.Lh-.-t»--.AL.AMA.’-



                                                                     

-xn: si;( P" "Wh 19- ) POIY8°WW a. arque (égarent: eîdem cîrculo fun:

HurlïëflrFr-ft ,. v: . . A, L
.I"..;.:’uï.z« 11’ .  V .1 Î .7.
-ÏLLÉLZÏÏ..:fI.:s:Â,:.S..; 4 .l.’ r; I

la, 01.59.4130, 6;?» fiquenhêù! tmnnpoflî’nr duhtare,
’ 4" 1171"": flafla a "141°" «magniîwiint detrabitug

flirta dimidiuù , câ- cge hzlg’ïluç pariiez Merwfifrlædimiliumj
gandgm. quad reliant majore magnétudin labret cf: mima. que
tqmqùetdqra quantifia: ; rdçoquefiqwltbeomu y41401111 pri-
ma; Lift. to, 15:44:15: I, tallant JçmMjImrgg . -: -
x ’Thèar’mâ If Lib; X. .ÊîëïàiqÆ; 2533:1;45. Ç";

C minet.     . .Diçô finie): A3 àufcratu’r fupra
AH: ’p’a’rîterque’ extéfiduo HB’d’èmÂtL-rr plaf-

quam dimidihmI-II :ïhoëquc (chiper fiat : quod
.xsfiëtzëB-Æëndem grima crié-adamçz

Coryiruflio. .  " jf
IatDE trinit’îplck îpfins A j I H. I H B
C proxîmè major quant ï

AB. Dividarnr DE in par. C Km M N I.
tes æqualesipfiCfinthe... - p . A. Ï .. n

D F . E5,. Quotfunt partes in DE

, ï’îSi’frçÇrin’t; du: magnitudihès Art-,13;

t

qqualcsipfic , (et fiant divîfioncs in .AB dètrâhcndo [bridi-
nichant «son A8 , 8: ex rcfiduo H8, tu: rot tint partes numero

æquales in A8 , que: fun: in DE . ,t-penuoafïuaamr K1. nant multiplex îpfius [Emauïmtrltipkx
cfl DE îpfimÇ n ’53 K1. refoluatu: in panes KM, MN, NI. saqua-
les lB z et»! in lune: partes astrales ipfi ID , que: fiant in DE

agnates ipfi Cu t ’ 1 I - D!-



                                                                     

3 5:6. Euclidis Eiënà’cuiflïtomctrica

. 4.. ..-..v....u..n t. r. .-. z, r tH. Ër’mànfî-Lratfoa ’ "M1O Via (per byp.)AH maior quam H3 , qtîaln dîmîdîum
maiusdimîdianB; fçd Marco watergang) dîmidium.

P8 maius quam lB’ïCrgd fer flatta: z f] dfmidium AH, 8: muL.
toma i AH m içt gamlB fçu KM,o,.,., ;  .. . 5 -»-
.7335. 47:19? q n V   ’ Cuïrihutcm (flâné!)

A ’ ’"  à ÏHIÏ v Ç! HI n13jot11t"qùanr18,;&
F r k l 7 - . . ’ (irriewbnflrâîàMHïüaior
vh’ C 7K9 TIN l L   quaniflvKM: crit AIÏtùaior- -- t .KN; àddîflùqy ’lîëtçgm

D F ’6  un. El NÈFplerhÊEidié. A màiôr
- 3 , . ,. rranKLg; ,’ Hg? rufl.DE mabrquamAnserngEmaiôgxrfi En” "a? )

.Quîa (parts-gquintr .1) DE;’C;: 5L; Ifiz-ÇSÉ-nfgrjeman.
fiard’W- DE tufier quam KIL (pr’x’tyxrin’rig’c’trzm Uérit l ma...

jorquam lB.q.c.d. .. j.Sieaç majore magnitudînc arrfqramrfola mndîctas; ex rcfi-.
duorparitet ablata’ fit ulcdîctàgfioc îdcni dehbnhrgkîtuf: ,

..Ï j. Ï .5: À, ..I:.1.’;èpof,.f:11....èTàaorÇ tuf - Li gant... V

Si fùëtînïtz’irdüli Bi; fidérùtn’flümè

tri CD, IEF. .- . IDico cxrculum A ad  circulgmt. BJ .çlIIÎç,’ tu

-qvuadv-(aD,-td»qu1tdtha ç. .. 1 . "g

. 4* V r. s .èr.m" ’"r’Coæfl’Îrçéîio, (9* Danqnjlmtia..n w A):

v 4 I’ .1 c’r-rcuîusv A and
cîrfCrHum B non

* "7 baba ilhm ratio»:
J hem,- gnan? ôbtinct’

- r quadratumfliamc.
r ’ (automate quadra,
A .Arhfinadâametri EF;
.8 ter-M hmm-dune),

quod cirènlusA ad
en.

’1’: alun-LM:. Afin-i ALAW



                                                                     

Liber XI. . 357
circulum B maiorcm, vol minorem habcat rationem quam quad.
CD ad quad. EF: hoc autcm non cire poiiîbilc, ira demonf’tratur.

Si circulus A ad circulum B maiorcm habeat, rationcm, quam
fit ratio quad. CD,ad quad. EF ; crît aifignabilis magnitudo’. G ,
quæ ad circuiü B rationcm habcat quartz quad. CD ad quad.EF .
Hoc pofi to ( par to. quinti . J G crit minot quant circulus A.

In circule A ( par Lemma r.) dcfcribatur poiygonum rcgulare
KMD &c. quod fit mains magnitudine G , cui fimilc dcfcribatur
incirculo B, trempe polygonum ITF &c.

Œüa [par 1. buju: J
Polyg. A , ad polig. B ; ut quad. CD, ad quad. EF ;

l Arque ( par conflruflionem.)
Magnitudo G , ad circulum B g ut quad. CD, ad quad. EF 3

V Erît (per11.quinri.) .
Polyg. A ad polig. B , ut magnitude G ad circulum B.

Sed ( par conflmfliomm.)
Polyg. A majus quam magnitudo G :

Ergo ( per t4. quinri.)
Poiyg. B mains quam circuius B: quad fieri naquit , quia polyg.
BER pars circuli B : quatre circuius A ad circuium B nL-quit ha-
berc maiorcm rationem quam fit ratio quadratî diametri CI) ad
quadratum diamctri EF. q. c. d.

Si veto circulus A ad circulum B minorent obtincat rationcm,
quant quadratum dîamcrri CD , ad quadratum diamctri E17 z

cric convcrtcndo ( par zéquinti.) I, - q
Maior ratio circuli B ad circulû A,quam quadÆE, ad quadaCD.
Si ergo accîpiatur magnitudo G , quæ ad circulum A fit,ut quad.
BF,ad quad. CD: ( par ro.qninti.) erit G minot quam circulas B.

Hoc (tante in circule B [ p" Lemma r.) defcribatur polygo-
hum regulare ITF &c.maius magnitudinc C. Aliud fimilc po.
lygonumi infcribatur circula A, & fit polygonaux KMD &c.

’ k Célia [ par couflruflionemj I
Utimagnîtudo G ad circulum A; ira quad. EFad quad.CD;

Atquc ( par nôuîunl fit .
Ut quad. EF 2d quad.CD’,ita poingTF &c.ad poingM D &c;

Erît (par z r. quinti . I Il v
Ma gnitudo G ad circulum A , ut polyg. B ad poiyg. A.

Cam autcm [par conflrnâionem 1 G minot fit quant p.1: a .
à r

i



                                                                     

cw W

3 5 3 Euclidis E1cmenta Gcometrica
( par t4. quint; . ) .
criant circulus A mi-
not polyg. A: quad
fierincquit, quia po-

B lyg. cil pars circulî .
F Si ergo circulus A

ad circulum B ratio-
, 11cm haberc ncquir

H maiorem , vcl mino-
, rem illa , quam ha.-L q ber quadratum dia-merri CD ad quadratum diametri EF, vetum crit diccrc, cit.

calum A ad circulum B illam haberc rationcm,quam quadratum
diamctri circuli A ad quadratum diametri circuli B. q. c. 2. d.

. C orollarium 1 .

E X hoc theorcmate colligitur , circules inter feduplicatam
habcre rariqncm diametrorum ; quia diamctrorum qua-

drata inter a: [perzo.fexti J duplicatam obtincnt rationem la.
,tcrum homologorum, hoc en corumdcm diametrorum : quart:
ratio circuli ad circulum cric duplicata diametriad diamcrrumc

Corollarîum I I.

C lrculi inter fe Tunt in ratione fimilîum polygonorum in cir-
culis dcfcriptorum 3 quia tain circulus ad crrculum, quant

polygonum ad fimile polygonum rationcm obtinent , quam qua-

dratadiametrorum . l -
W Corqllarium I I I.

Emicirculi ,aliæquc circulorum fimiles partes inter le flint
in rarioneduplicatadiamerrcrum, fcmidiametrorum,alia-

rumqucparriumaliquotarum fimilium ipfarum diametrorum ;
& hoc quia (par I 5’. quinti)partcs ,Ilcum paritcr multiplicibus ,

in cadcm funt rationc . ’ i
15’0-
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  a .Libbt X11; f .  . 359
Tropoj: HI. Thear. HI.

Si pyramis ABCD bafimfiabèat-triangulum

.1 .ABC.   I A  * r l -f ’Dgco talem pyramîdcm partiriin dans pyra-
  ’ mules triangularcs bafès habentcs inter (a (fini-n

les, &æqualcs, arque fimiles tot’ipyramidi: 8C
m duo prifmata pariter inter le æqualia’ mco’

dictat;  totius pyramida ZABCD’Amajora .

.  Confit-affina i n .  j
A. t . l I "Mnîja fifiàmîdîsh

) lattera AB,AC,Î
AD&C. (par Lo.pri.I

. bifaxîam dîvîdantur in

A . p1m&îsE,F,G,H,Ï.K,
iung’antlIÏrq; reflfæ-GE;

  GE,-EF,HI,,HK,KL v
-HG,.HE,1:K,FI ,El .

. Hacconflruâionc
r 5 pofita, fi rota pyra-   - ï   A - mis mon intelli-

gaturfcâa a pÏanÎS triangulorum HIK, EHG, En? ,zarquca pla-
na quaôriIatcrîGHIF. l ,   l   ’ ï * ’

  Dîco datam pyramident-ABCDforc-dïvîfilm în duas par-ami...
. desHKID, AGEH înter-feœqualcs, Ë: fi’mîleâ , arque fi’mil’cç

toti pyramîdî ABC!) 86, in dup’prifmata BEFIHK ,CFEGHK,
inter fèæquIaIîa ,quæfimuf accepta; fupcrantwdimidium pyra-v

mîdîsABCD . .
Damonfîratîzi prime partir, Èuia’èlicetl

quoa’ pyramida: AGEI-I, HKIIÙ fihtfimiler;

O Via (fergànllïruâ.)ÏYCGæ DA , DE , flint b’îfarîam (E892 in

v punflisH,& Bandeau- zfixtiafl-II parallèlaipfi Afizcadem

rationc. K l.



                                                                     

  350 Euclidis E1’enientaGeo meÉrîca.

K1 patauds: C8.
KH parallèle CA .
EG parallela 8C.
EF parallcla AC .
F6 parallcla AB .
EH parallela BD.
HG parallcla DG.
KF parallcla BD.
FI parallcla CD .

virait); r par 9. uniecîmi ) FG parallela HI , arque GH paral.
lek FI z qua mobrcm ( per lefi 4o. pria) quad rilatera AI : H8 :
DE : BG: HC: CI : 8! CI : crunt parallelogramma .

  Du: rafla: HE , HG [ par deqanfiratiq paullelæ fun! mais
D13 , DC: quare ( y" (o. animant ) angÆHG sang. BDC: ca-

dcm ration: » a " ..ang. BEC z ang. DBC,&

. ang. HGE :ang. UCB . l03m: trîanguula GHE,CDB fumæquia ngnla: ideoque (fer 4.
fluai.) finülia . 0b camde caufam ’

triang. 1H17. fimîle triang. ADB.
triaug.AHG fimile triang. flDC.
triang. 1E6 fimilc triang. 113C. -

Ego rper def.9.undcc.) pyramis AEGH fimilis pyramîdî lBCD.
Pariterquia fer demanflratd] HI pamllela 118,8: HK paral.

1:13 1C k p" Io. mulet. ] ang. KHI : ang.CjIB. -
ang. HIK : ang. 13C:0b cama" "mm g, ang. un :: ang. AÇB :

Quare r par 4. rani )
triang. HIK fixai]: triangufBC. V ’  
triang. DHI fimîlc triang. DAK .
triang. DIK fimîlc rrîang. DBC .
triang. DKHfimîle trîang. BAC.

Ergo pyramîs HIKD K per defi 9. «Mec. fimilîs pyramidî ÂBCD:
quarÎ1( par 21. fixti) pyramis HI KD fimilis pyramidî flEGH .

q. c. D IDe.

  l.m-*-’* K



                                                                     

* v i iLibeAr XII’ I 351
fDemon ratio ficundæ partir, mmpe

quad pyrami: HIKÏD I: fit pyramidi AËGHA

il triang. AGI-I :1 triang. HKD
triang. AEH r: triang. HID.
triang. AGE :4 triang. HKI.
triangi HGE :: triang. DKI.

quare Çà)" def. la. undcc.) pyramis AEGH z pyramidi-HIKD a
q. e.- 20 a

Demonjlratio HI. partù, widelicet quodfiliizla HIK ,
’ EF C GHK fin: duo prifmam æqualia .

fiaiàdfint prgfmata , in; demonji’ratur.

N folido EBFHIK oppofita plana. hoc cf! triangula BEFJHK
[ par demonjlmm] funt Emilia 5 parîter quia (par 34. En.)

BE :4: 1H: BF z: 1K: EF : HK; diô’ra triangula BEF,Ii-1Kùmi-
lia crunt,&- æqualiaJnfuper quia (par demonjlrata]horum trian-
gulorum latera fun: fingula iinguiis parailela: Ç par 15. amict.)
talium triangulorum plana cran: paralicla .

v Ulterius quia ( par Ademonfimm) plana..
El , BK , EK funt pa-
parallclogramma [par
def. I3 . ancien] foli-
dum E BPHIKab bis
pian is ’ comprehcn-
film 5critprifma.

In folido EPCGHK
p13 na oppo tira , ncm- r-
ye trianguia EHG, -

FKC U" 45”10’Ulmm fiant fimilia: rurfus fun: æquaiîa , quîL?
(Fer 34.pr1. ) EH : r]; ; HG :: KG: Es :.- PC ; inruper q’uiîu
(P4? 46”19’fflrlïo’l) laterartriangulîEI-IG fingula funtfînguiîs la.

tcnbus trianguli FKC parallcia’[per 15. muleta] harum [trian-
Sglpmm P131111 crût" ctiam parallcla : cum autem reliqun plana

, A a Ex ,-

Iper 38.primi.)

QI .’



                                                                     

332, EuclidisEliementaGeometrica
EK, EC , HChocfoiidum comprehendentia ( par demonjlmta)
fintrparallelpgramma: (par 13. tondu: ) foiidum EFCGHK cric

Il ma. o
P Quod poflca dîâa prifmata fin: æqualîa demonflratur , qui;
ambo f u n: in eadem altitudinc , unumque habet bafim triangu.
lum EBF , alterum veto parallelogrammum.EÇ [per 4:47:11]
duplum triangulj EBF : quare [ per 4o. undmmtd hæc prifmata.
cran: æqualia . q. e. 3. d.

memonfiratio IV. partît; hampe quad diffa przfmata
- . fin: dimidio tatin: pyramidi: majora.

Rîfmn EBFHIK ( par axio.9.) mains et! pyramide EBFI; fcd .
pyramis EBFI [ yer demonjlmm] :1 pyramidi HIK D , ergo

ctiam prifma EBFHIK mains pyramide Hllf’D . . V
Infuper, quia [ par demonflma ) pyranns HI KD- :4 pyra-

’ i midi AEGH,atquov prifma EBFHIK ::
prifmati EFCGHK:
cri: criam prifma...

K EFCGHK mains
quant pyramîs A8
GH: quare duo pri.
(mata crunt duobus
pyramidibus maniera .
Qfia veto rota pym.

B ’l mis ÂBCD in (Hélas

duas pyramides, a;
in dia: duo primat; fuit dîvîfa : duo prïfmata mon: dimidio
totîus pyramidis majora . q. e. 4. d.

LEMMII II.
S I pyramidis ÂBCD omnîa latera a bafc ABC , ad verticem.’

’ D (luffa fucrint bifatiam divifa in punais H, I, K .
; Dico pianum pet purifia H, I, K duflum bifarian; dîvidere al.

titudinem pyramidis ÂBCD.

De.



                                                                     

,.

flg-Il go

I tabarin;Demoqflràt’îa." ’ J

Eâæ HI, HK I par 2.1234?) patafiola flint mais; A8 ’, AC :
quare [par 15’. amict. ] planum pet HI, HK .duâum- erit

parallclum piano pet AB , AC duâo: ideoque [par r7. aux. ]
omnes rcâæ a pyramidî’s vertice D ad bafi m ABC duéia: , cum:
proportionalitcr fcëtæ ; fcd DE [ par confina. 1 a piano HI le.
et! bifariam divifa’ in I : ergo criant altitudo pyramidis ab codent; .
plane HIK exit bifariam divifa . q. c. d.

Tropqfi I V. Tbeor. I V.

, Si duæ pyramides camdcrr; altitudincm , à:
h pro bafibus triangula habëtçs in duas pyramides

. æquaies, ô: fimilcs ,toti pyramidi , ô: in duo pri-
’ I fmata æqualia dividantur, rurfufquc faâœ pita.
. midcs fimiliter fucrint divifæ .

Dico ut bafîs ABC ad bafîm DEF, ita cire orn-
, nia prif mata unius pyramidis ’ad alia prifmata
"V altcrius pyramidis numcro æqualia .

C otgflrufzio o

i Un triangulaq

fariam dividantur in; 3
punais IG HKLM z du. A
canturque reâæ IG, 6H, HI, K1. Q 1M, MK. ’
5 Hoc faflo in bali: ABC trianguia MG, IGH erunt bafes fimi-

hum, 8: æqualium pyramidum 5 utî pâtira "iangmum’ cm;

A a z .3th

« . ABC, DEFin- A "s -telligantur bafcs .dua- ’ D 4’
rum pyramidum cum. x i .cadem altitudinc x. 1 G: - .Marum bafium ABC, K tDEF omnia lattera bi- o i i

H c M ,. r



                                                                     

EuclidisElnmentaGcometrica
arque parailelogrammum GB erunt æquaiium prifmatum bafcs
[ (uppofita tamen pyramid um divifionc , ut in præccdentc prop.
faaum filin] mimi de bafc îBC diflum fait, etiam circa batim

DEF CR intelligcnd-mn . . . u iNamz quot divifiones in pyramide , cuius bafis trîan °
A 8C , tafia: fun: , rot etîam fiant in pyramide f u pra bafigÆIËnÊ-ê
çcmfiîfuta , ut numeifo æquaiia prifmata in attaque pyramida, ’

inventant. - 4Demoigflratîo 3 a

l I Q Via (per ronflrch
BC , EF in H, 8c

M fuerunt bifariam di.a D, a .X vira: erît
« K BC:HC::EF:MFi z Ï- , & ( par corol.4.fexti.)

a Trang. BÂC fimile tri-
.- M 1’ ang. HGC ; pariterquc

triang. EDF limilc tri.

’ ang. MLF :i i ’ Quare [par 22.fèxti.] 4Ut triang. ABC ad triang.HGC;ita triang.DEF,ad triang.MLF:
permutando [ par 16. quint: .) - w-

Ut triang. ABC ad triang.EDF;ita triang. 6C ad triang.MLF:
Sed ( par tarai. prop. 4o. mulet.)

Ut triang. HGC ad triang. MLF; ira prifma fuper bafim HGC

ad prifma fupcr bafim MLF. - ÏCunuutcm prifmara fuper haras HGC , MLF [par 3. bujm’.)
æqualia Gnt prifmatis (apex bafes parallelogrammas BG, El,

conflitutis: a I, ’ acrunt f par 15. quinti.) ’
Duo prifmara fuper baies HGC , & BG confiituta ad duo pria

iman fuper bafcs ML]? 8: El. cfformata ; . i
Ut bafis HGC ad ba 1m MLF: quia [ par [mima 2. brai") hæc

prifmata fimt in eadem altitudinc . i v
. nia veto [ par demonflmm. ]
Ut bafis HGC ad bafim M LE,- ira bafis BAC , ad bafim EDF,

cric n Ut
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, exithr 11.04315.) v-, Ut baiis BAC ad bafim EDF 5 ira duo primat: f u pra bafcs

HGC, 6: BG , adduo prifmata fupra bafes MLF, 8: El. .
Confimili modo û intelligamus pyramides ciufdem altitudî-

mis fupra bafes triangulares A16 , DKL in duas pyramides , 8c
in duo prifmata , uti fupta , divifas ; cadcm ration: demonfira.
bitur, ut bafis AlG ad lutina DKL;ita prïfmata tanins pyramidis
elfe ad prifinata alterius pyramidis: 041ml rite: cfi diccndum
de prifmatis faélis in pyramidibus fupra ba «1H6 , KM]. con.
flitutis, nempe quod bafes fin: ad bafes , ut prifmata ad prifina.
ta : becque fcmpet verificabitur quoufque pyramidum divilio
fuerît continvata ; (cd omnes bafes , ad omnes haïes fun: ut bafis

A16 ad bafim DKL ; n AUt autcm bali: MG ad Enfin: DKL; in bali: ABC , ad bafim

DEF a .I Ergo [par 1 l . quitté.)
Ut bafis ABC ad bafim DEF 5 ira omnia prifinata unius pyra-

midis, ad omnia prifmata airains pyramidis . q. e. d.

TropojÎ V. Tbeor. V.

, Si Pyramides ABCG , DEF H fupra triangu.
lares bafes ABC , DEF , 8C in cadcm altituding
Z fuerint conititutæ .

Dico pyramides cire ad inuiccm, utbafes.

’- Conjiritflio, 0 Demwfiratiq;

I pyramîs ABCG
in altitudînc Z

non en ad pyramig
dem DEPH ut bali!
ABCad baiîm DEF;
neccffarîo requin",
quad pyramisABCG
ad pyramidé DEFH

1’ A: 3 ou.
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, miorem , vu! minon
, item habeat rationë ,

Y A X I quam bafis ABC , ad’ baüm DEquuod au-
tem hoc elfe nequeat
ira demonflratur .

Si-pyramîs ABCG
ad pyramidëîDEFH

ABC ad bafim DEF; intelligatur hiagnitudo X,iquæ ad pyrami-
d,cm DEFH habeat rationèm bafis ABC , ad bafim DEF: hoc
hante (par to. quinti. J magnit’udo’X erir’ miner quam pyramîs
ABCG z fit igitur X miner pyramide AQCG guann’tàre Y; »

Hoc pofito pyramis ABCG intelligatur divxfii qucmadmodum
fuit faâum in 3. prop.huius, J continvataquc talis divifio in
mis pyramidibus , quæ pet hanc divifionem irefultant, quoufquc
omnes pyramides ablatis prifmagis, fint minores quam Y .

Jîfdcm numerodivifionibus, quibus partita fuit pyramis ABi
CG, pariter dividatur pyramis DEFH : eruntquc tu: pryfinata.

I in pyramide ABCG, quot fun: in pyramipe DEPH .
I His taliœr peraais (par 4. buiur] crunt .

Omnia prifinata pyramidis ABCG , ad omnia ptifmata pyrami-
dis DEMI; ut bafis ABC,ad bafim DEF g , V ’

le Sed ( par bai. J i -bafis ABC ad bafim DEF c6 ut X ad pyramidcm DEFH:

. Quart ( par I I. quinti) IUt magnitude X ad pyramidem DEFH;
Ita omnîa prifinata pyramidis ABCD , ad omnia prifinata pyra- v
midis GEFH .

Cum autem [ par tonfirufi. ] magnitudo X minor fit quam 0m-
nia prifinata pyramidis ABCG : i par 14. quinti) cri: etiam py.
faniis DE FHminqr , quam omnia prifmata ciufdcm pyramidis
DEF H z quad repugnar , quia pyramis cf: totum , 8: ptifmath
fun: pars pyramidis: ergo pyramis ad pytamidem naquit habere
majorgm ratiohcip, quam babcatbafis ad bafim DER q. e. x. d.

7 AONuodpoflc-a pyramis ABCG ad pyramidon] :DEF H ncqueat
Faberchinoremoratioucm , quam fit ratio bafis ABC ad bafim

DEF, ira euincit’ui . Si
v.

mayorem habcat ra;
tionem quam bafisi

f0 (f- ’
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I sinue pyramidîsABCG ad pyrainidcm DEFH, miner en,
quam ratio bafis ABC, ad balim DEF .

Con vextendo [ par 26. quinti ]
Pyramis DEF H ad pyramidon: ABCG majorcm habcbit ratio-

nçin,quam bafis DEF ad b’afim A’BC . , v . l, v
Aiïuma.tur magnitude X quæ fit ad pyramidera, ABCG ;.

Ut bafis DEF ad bafim ABC: crirquerC par Io. quinti j’magnitu-

do X miner pyramide DEFH . . . .
. , Ut in primaparte faflum fuit diuidatur pyramis DÉFI-Lin rot
prifmata, quæ omnia fimul fumpta maiora fin: , quam X. fimilis
divifio paritcrfiatiin pyramide ABCG . . . a;

Hoc faâo [par 4. buju? .) ’ "
Ut omnia prifmata pyramidîs DEFH , ad onmia prifmata un.
midis AL’CG numcro zqualia ;
’ Ira bafis DEF , ab bafim ABC:
, ’ Sed [par tonjlrufiiormn)
Ut bafisiDEF , ad b.afim, ABC 3 ira magnitude X ad pyramidem
ABCG : .

Ergo’ (fer I l. qui-nu. ] .
Ut magnitudq Xad pyramidem ABCG ;

Ira omnîa p’rifmata pyramidis DER-I, adiomnia prifmata mame.
r0 inqualia pyramidîsA BCG. i j i
" Cum au rem magnitude X [ par copflmfî. ) miner fit quam pri.
fmata pyramidis DÉFI-I z [ par 14.. quinti.] .erit utiam plramis
ABCG minot omnibus prifinatîs einfdem pyramidis ABCG:
quod elfe non potcït , quia prifmata font partes pyramidis: ergo
pyramis ABCG ad pyramidcm DEFH acquit hanere minorent
rationam. quam bali: ABC , ad bafim DEF. q. ç, 2. d . Q A

Cum igitur.( per demonflrata) pyramis ad pyramidem non poil
fit haberc’majorcm, vclminorcm rationcm, uam bans adlbafi, Î
fim ;fequitur quod pyramides triangularcs ba es habcntcs in et:
demaltitudinc, inter fc tint ut bafçs . q. e. d. i i ’

Corollarium.’
La.

* Qualcs Pyramides in cadem altitudinci, æquaics babént
haras, velc’amdcm bafim",& viciflîm’; i ’ 1’ * i 5

(Lquaics pyramides fupcr æquales bafcs," val fuperi damglemî

à A a 4 , ’ banma

4 1i-
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bafim conflitutæ , æq iules babel": altitudines, veleamdem il.
tltudinem o

Tropojï V1. Tôt». V1.

’82 pyramides ABCDEF , GHIKLM cam-
. dam habuerint altitudinal: , atque latcra mu

mcro æqualia .
Dico talcs p ramides inter fe haberc ratio-

ncm bafis A3 E, ad bafim GHIKL.
Confirufiio .

Yramidum Inès Mol.
vantur in triangula...

AED , DAC &c.Super dia:
triangula inteliîgîtur effor.
mat: pyramides in cadcm a).
titudinc : quo faéio data: py.
ramidcs ex tribus aramidi.
bus triangulares fcs ha-
bentîbus, 8: in eadem ahi.
cadine cran: campait: .

Demqflratio .

Via duæ pyramides ABCF , ACDF fun: æque ait: 3

[7" s-buj-M , ,IUt bafis ABC,ad bain: CAB 3 in pyramzs ABCF ad 9mm?-

Padem de cura,
Ut bans C A D ad bafim DAK. ;, in pyramis CADF ad pyra.

m 111’1de DAEF .

a L Igirur componendo (la 13. quinti. )
Ut bans ABCDE ad butin: ADE; na pyramis ACDEF ad pyn.

la
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- Simili ratiche demonûrabîtur .

Utbafis GmKL ad bafim KGL; in pyramis GHIKLM ad pro
nmidcm KGLM ,

Convertendo r par tout. ne). 4. quinti. )
a Utbafis GKLlad bafim GHIKL 3 in pyramis KGLM ad "rami.

dem GHIKLM; . . l ’ ’. Sed [ fer s. bain: .)
Ut bafis ADE ad bafim K01. ; ira giramîs ADEF ad pyramidem
KGLM : quamobrcm bafes cran: infifientibus fuis pyramidibus
proportionales, hoc en

bafis ABCDE ad pyramidem ABCDËF.
V bafis ADE .- ad pyramidcm ADEF .

bafis GKL .- ad pyramidcm GKLM . -
battis GHIKL ad pyramident CH] KLM :

Ergo ex æquo ( par z 2. quinti.)
Ut bafis ABCDE ad bafim GHIKL ;

la pyramis ABCDEF ad pyramidem GHIKLM. q.e.d.

Trop]: VIL Tbeor. VII.’

Si prîfma ABCDEF haïes AFB , DEC ha.

b: at triangulares. ’ a ’-
Dico hoc prifma partiri in trcs pyramide:

’ æquales triangularcs bafës habcntes .

Cèdîmfîio .

.- 13 Rial: panlleiogram.A l momm AE,BE,BDI I, ducantnridiamctriDF,CF,AC.
Dmonfimtëo.

R’ ’I la ABC ABC l par 34. pi,)fimt æqnaiîa: . .
033m pyrainîdes ABCFMDCF (un: incadem altitudi-

ne.

a ("rK.

A ;.. h-..A-..: r -,

i

x..,.1,., .-
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(par 1. bain: .]
Ut baiîs ABC ad balîm ABC;

r ita pygamîs, ABCF ad pyra.
, amidon? ADCF: fui bafcsffcr

34.pn.] fungæqnales: ergo
,etiam i * ’
pyramis ABCF- z: pyramidj i

ADCF a

i

cadcm rationc . ’
pyramîs ADFC z pyramidi DEF C ; g ’ ’ *

Cum ergo pyramis ADCF cadcm fit ac pyramis ADEC5trcs py-
ramides ABCF, ADCF, DEFC cran: aulnaies-1 q. e. d.

I C orrularium . 1 i -Vacamque pyrami: et! renia pars prifmatis camdcm bafim ,
8: altitudinem habcntis , 8: viciflim . ç

Œodcumquc prif ma où triplan: pyramidis eauldcm bafim, 8:

altitudincm habcmis a. a n 4
. Tàapof. VIH. rima Vin;-

Si iucrint fimilvcs pyramides ABCG , DEFH .
Dico hujufmodi pyramides inter f6 habcro

rationem triplicatam homologoruin latcrum.

BC, EF . 1
M x o ’ ix .«ng

.À 1-.  od A
i?»

n Iv-



                                                                     

Etna

4147511.

736m5:

me,
Mafia

. goumi BC , EF:

ILÏbe-Ê-XËI: .. ” un

Confimflioâr ’ ’v

manda” pyramide: (nife: 1945m triangulaires;

P’Roducantut plana pyramides comptenendentia , gang,
- anturque parallelogramm’a EN; 8M : 8R :IEQ; E? t E l ;

nècnon étiamfiia’railelepi peda ES, E0 .* , . l !
Notenturreflæ KM: CC : X? z HF , ducan’türque plana RC ; a ’

XF. . I - . " - ’i .Demonflrattbi .
ngfia (par [and triangulumABC en fix’niie triangule DEF,

M . v .. [pendçfi Lfixfi.) , . eN ang..dBC :,ang..DEF: infupetque 18:30 r : DE : EH:
f 3:. Qnarç parallelog.BM fimileerit parallelog. E9. a

3 . , .Eadem ratione demonfirabitut n . a. a
"parallelog. BR fimile parallelog, EX , 8:
parallelog.BN fimile parallclogaEQ.

(Luia veto ( par 24.. mulet. j in parallclepipedo tria plana funt .
finguïa fingulisffimilia tribus planis oppofitis: inde Tequicûr, fex
plana parailelepipedi BS fimilia elfe fax planisparalleiepipcdi

O I: . , . A L . a - A .. .. -

5

. A. . - Oliare[perdèfi 9. mulet. ) erit ï H
pataiielepipedum ES fimile parallejepipqdo E0 .-

ergo ( pèr 3’ 3. mulet.) . a
diéia parallelepipeda inter fe erunt in tri pliCata ratione Iaterùm

homologotumBC,EF. , ..-- .. .’ g j
Cam autem plana RC, XF [ par 28. amict. ) bifariam divi.

dam: parallelepipedaBS, E0: . ’ i *
r i A dgîtulj[per 15.quimi,] a . 3

parallelepipedorum medietates; hoc en prirniata’ARMCGB ,.
DXPFHE , inter fe exunt in tri plicataxatione lacerum liminal-octS

g Sed [- percorol. flop, 7. baïram) . i . , Ï ., .
diâa ptifmata fiant pyramidum BÇC4,.EHED..mpIa; -. , *

(par 15. quënti. ) i
etiam pyramides BGCA, EHF D inter fe etunt in triplicata ra-
tion: laterum homologotum BC, EF . q. e. d.

t’ ’ Con.
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a ConfiruflioW410 pyramidcrfimile: [la]?! baient polygonar .

S Imili nm pyramidum bafes poiygonæ refolvantur in flingua
la nu moto æqnalia , ar ne daræ pyramides dividantur i n...

pyramides numero æquales aûbus ,correfpendentes , 6: triaire
galates bafes habentes . a , i .

Demqfiratio .

Q Via [pet primain pattern huius prop. fimiles pyramides
triangulares bafes habentesJunr in triplicata ratione late-

’ mm homologorumzqœmadmodum fingnlç piramides font fin
lis pyramidibus in triplicata ration: laremm homologonim; ut:
(par 12. quinti )erunr omnes pyramides ad omnes pyramdes in
triplicata ration: contrariera la terum homologoruin. q. e. d.

Tram]: 1X . Tbeor. 1X . ’

Si fuerînt æquales pyramides BGCA, EHFD.
- Dico talium pyramidum bafes BGC, EHF ,

6C altitudines BA, ED cire reciprocas,& viciflim.
Si pyramidum baiës, 6L altitudines fuerint re-

niprocæ. -, . Dico pyramides cire æquales .

Cmfirufiio
manda pyramide: finit "inguinal .

QVemadmodumiîn ruperiore propofitione producantur pyra.
midum plana , fiantque parallelogramma BM r 8R: BN a

En EX .EQ; arquecompleantur parafielepipeda 35, E0; ad.
Marque refit: RM, 8P.
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1E

Demoifiratio prime partir;

Via ( par byp.) pyramis BGCA z cit pyramidi EHFD :

. mit ( par curai. :7. buiu:-.,] ,.prifrna BG CA KM z: prifinati EHFDXP ,
v Sunt autem ( par 28. undec.)
paraileiepipeda ES, E0 prifmatum dupla : ergo
parallelepîpedum 135:: parallelepipedo E0:

’ - (hure ( par 34. undec.] N I .Ut bafis EN ad bafmi EQ; ira altitudo ED ad altitudinem Bd";
a ’ v 7 ÀSed(per15.quintio i a -”

Ut EN,  ad EQ; ira triang.BGC ad triang.’EHF’:

.- » - ï Igitur[perrtaquinti.] a j - aUt trianguium BGC bafis pyramidis BGCA, ad tria mg. EHF ba.
fis pyramidis EHFD; ’- » ’ i

ira altitndo BD, ad altitudin’em BA: q. e. d. i ’

.- Î

’ Demanft’ratta ficwzdæ parti: . ’ I I t
Via [par 117p. ] bafis BGC, ad fiafim EHF , ut altitude En

ad altitudinem Bi: ’ I *, erit (par :5. quinti.)paralielogÆN ad parallelogÆQut altitude ED,ad altitudinem

BA : Erirque (par 34. undec.) tparaliclepipedum ES -:. parallele ’ edo E0 .
Cum autem ( par 28. mulon] prifmata B CARM, EHFDXI’

fin: medietates parallelepipedorum ES, E0: pariterq;iper 7obh’a
iu!) pyramides BGCA, EHF D fint prifmatum tertiæ partes: cri:
pyramis BGCA z: pyramidi EHF D. q.e.d. Cm:-

N
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" - Conf-huma, *S’Eando quark: pyramide: baba»: bajêr polygonar.

QIalium pytamidum

t ’ polygonis bafi bus A,A B 6: B (peut; .pri.) æqualia
n conflituantur .parelielogrm-. . - ’ ma: pariter diéiis parallelo.

’ ’ z t grammIS ( pcr4rtpri.jæqua.
- " lia ponantur triangula C, 8:C D D. SupraC inaltitudine py.

ramidis A,hoc cit in altudi.

4 ne X,&fupraDin aititlldi.ne pyramidis fu’pra Bhoc en Z inteiiîgamurcœflitutæ duæ py’a

ramides triangulares, quarum illa , quæ bafim habet C in ea.
demeritaltitudine cum fila, quæ bafim habet A, arque. pyramis
[upra D eiufdem altitudinis exit cum pyramide f u pra B.

îlemwfiratio,

pYramis fupra bafim C, conflituta I 1m 6. Indien] æqualis et
,pyramidi Iupra A efformatæ , arq; pyramis fupra D inqua-

lis pyramidi fupraIB. . i ’Cumautem (pub-717.) pyramides Fupra A ,8; B fint æquales ,
etiam pyramidesfupraC,& Dæquaies erunt.

:Sed ( pet primam parrem huius propofitionis.)
Ut baiîsC,a.d bafim D;ita recîprocèaititndoZ ad altitudinë X;
ergo etiam 111 halls A,ad bafun B g ira reciprocè altitude pyrami-
dis B hoc efi Z, ad altitudinem pyramidis A hocefl X. q. e.d.
. Si veto in pyramidions cum baiîbus polygonis A , & B fuerit

reciprocè , ut bafis ad bafim, ira altitndo ad altitudinem .
Dico pyramidem fupra A z: pyramidi fupra B.

Demonfiràtio . t

Manente confiruâionc’ fuperius flafla
utbafisC ad bafim D; ira bafis A ad baGm B: atq; pyramis fupra
C :1 pyramid-i (opta A, 8: pyramis [opta D :: pyramidi fupra B.

I 4. i . . (Mia
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Ollia veto [ pet primam. partem huius propofitionis . ]

fi bafis C ad bafim D; itareciprocè altitudo Z adialtitudinem x.
p Pimmis fupra C cit æquaiis piramidi fupra D , ergo fi A ad
B , ut Z ad X , merit piramis [uperA æqualis piramidi fuper B.

.qo Cade i ILEMMA HI.
Dato cylindro, cujus bafis circulus ABCD ,

ôë altitudo EF 5" arque data ’magnitudine G cy.

lindro minorclquantitate H . ’   "
In cylindra defcribi potcf’t prifma data nia-r

rgnitudineGmajus . ’ . , i . g
Coqflruflîo .

N date Circulo [par L
I 6. quarti .] defcri.

G.- baturi quadratum A B "
0D., & circa circulum.
notetur quad. MNOP.
ArcusAB, BC, CD , DA.

H si)" 30.,terrii.] bifariam
îvidantur in X, G, H, I,

iunganturq-ue reéiæ AX ,
X3, BG 81C. quo filao in

- date circule defcriptum
erit (5&0 onnm .AXBG &c. Ducatur [K , qu’a: circulum tangat

in I, pro ucanturque CD, BA ufque ad L, &K. .
Tandem fupra circulum’ABCD tamqnam bafi m in altitudine.

EFdebemus concipere cylindrum : pariterque fupra quadrant. »
M0151? AC debemus intelligere defcripra prifmata in altitudi.
ne 0 . .

Dfd
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Demonfimtio . I  
QViaquadratum M0

mains efl’ circula

G; ABCD, 8: cil duplum,
quadrapi AC: exit quad.
AC menus uam medictas

j circuli A8 D . *H Sed ( par corol. prof.
h 40’. undecimi.)

prifmata. æqucalta inter
Je (but, ut. bath : ergo
prifma fupra quadfatum

y M0 duplum prifmatîs fupta quam-arum AC. . .
Cum autem prifma fupra quad. M O( par axio.9.) maiusfit cy.

lîndro fupra circulum ABCD confiituto: fequitur quad prifma.
fupra quad. AC fit menus mcdîctatc cylindrifupra circulum

ABCD. .   lPariter quîa[ p.741. garni . ]parallelogrammum KD CR du-
plum trianguli AID, étiam prîfma fupra parallelog. KD [ par to.-
ral.prop..4o. tmdecimi . ] cric duplum pxifmatis fupra trian ulum
AlD; fcd (par nxio. 9.) prifma fupcr parallclog. KD mans CR
(cgmento cylindri fupra. fegmentum circul’. AID conûituto: er-
go prîfma fupra triangulum AID mains medictatc fegmchti cy-
lindri fupra fcgmentum circulî AID cfformato .

Hoc demouftrato fi à cylindre, cujus bafis circulas ABCD au.
femtur prifma cujus bafis quadratum ABCD : parîtcrquc fi L.
fcgmcntis cylindrî fupra circuli fegmenta AID , DHC &c. côn-
flîtutis demantur prîfmara fuper triangula AID,DHC &c.cffor- .
mata , ablntum (par demonjfmta . J fapcmbit refidui dimidîum:
quant continvata tali divifionc (pcrfcol. lemmati: x.buju;.)
ramdam remanebunt cylindri fcgmenta , quorum bafcs funt
fcgmcnta circuli AI ,ID, DH &c. minora magnitudînc H; [cd ô
(par b yp.j H , & G æquant cylindrum fupra circqlum ABCD : ç
ergO’prifma fupra polygonum AKBG 8m. fuperabit magnitu- .
dincm G . q. e. f.

l

Co-



                                                                     

u Liber KIL". 37.7
Coorollarimn. -

’ Vod de cylindre) diaum en 5 criant cono pomît applicatî ;
l fiquîdcm & in cono dcfcribi poterit pyramis major qua-

çumq’ueldatê magnitudinc cono minore . v u V

TrppojÏ Xi. pour. X. ’

Si conus , &cylîndcuè fucrint fupcr eadèm
bafi ABCD, 8c in cadcm altitudi-nc 1K .

Dico conum Je tçrtiïm c’ylindri pattern .

Confiruflio, 55’ Demonfiratio.

Iconus non cfi terri:
pars cylindri , neun

éylindrus erît coni tri-
plus , a: maior , n vgmi-u
nor triplo coni . a: 2..-,4æ

Sît,fi fieri potcfl,cylin- E
drus major triple conî.
Accipiatur magnitudo’
Z, qua: fit coni tripla;
critq; magnitudo 21’ par
10. quinn] cylindra mi.

nor . .In cylindre (par (rima amendem] in altitudîne [K dcfcrîba-
ltur prifina, quad fit mains quam Z , lîtque me prifma conflit!!-
tum filma bafim polygonam AEBF &c. Super banc eamdem ba-
fim Polygomm AEBF &C.întellîgntur criant dcfcripta pyramis
in altitudinem a qua? mînor cri: quam conus fupra circulum.
ABCD dcfcriptus . His pofitis fatis confia: circulum ABCD ba-
fim cffe cylindri, 8: com; polygonum veto AEBF &c.efl?: ba.-
Xfim prifinatis, arque pyramidis in altitudine [K .

Prifma , cujus bafis polygonum AEBF &c.( per mol. prop. 7.
Inti!" ) dû triplum pyramidis eamdem bafim, 8: altitudinem cum
pryfinate habcntis 5 cum 3mm [par hylé)? 6: magnitude Zr fit

o x:
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tripla coni fupra circulumABÇD dcfcrîptî .

I Erit ( par 1 t.quinti. )o Ut prima ad pyramidera ;u ira magnitudo Z ad conum .
. , - ’ - Sed [ per-conflrufiionm.) ,. . ;. ;

. . . Lprifixæ màms dt quam
’ , . magnitudo  crgo ( par
r - . j, I4.gmp4 cnam pyramîs

limonait cono: quod
rçplugnat, quia pyramîs

Î z , . cit pars conî: quarc gy.
* lindrus non erît manet

tripldconi. .
. - , Si pofiea cylindrus po-
u. . ’natuxminor triple conî,

convertendo [ p.6). 26.
quint] ) conus male: crin:

o * fubtriplo.,cylindxi. ’-» Accîpîatur magnitudoZ , (une fit fubtripîa cylindrî , & hæc
flagnîtudo Z (par Io. quinii ) erît minot cono .

Incylindro( perlemma 3.] defcribatur pyramîs major quam
î; habeàtquc hæc pyramijs bafim poligonam AE Blf &c. in ahi.

-   .» . u , . g .mira pyramîs fupra bafim AEBF &Ic. (remord. trop. 7. bu-
ju:.]efl fubtrîpla prifmatîs fupereadcm bali AEBF &c. 8c in.’
eademaltitudine [K conRîtuti: parîterque.magnîtudoz (par
byp.)fubtripla cylindri : érît . . . . v .. .

, Ut pyramis ad prifina ; ira Z ad cylindrum . à , ,l
’ Quîa vero (pèr coqfi’ruëîionem] pyramis lfupeïatZ: (gain.

.qflintIL] miam prif’mavcylindrum fupcrnbit: quo;1.c,ulmficrinc-
:QUear,quîa prîfma et? pantylîrnd’ri: fcq’uîtm’ îgîturçyljndmxu adu

ocunum füper eadcm balî,& in:cadcm altitudî’ne conflitutum non
poire habcre rationem maiorcm ç val minorai]: tripla: ergo cy-
lind’rus eïit coni triplus. q. c; d. .

4 a
. PÎOQ
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jlusA ad circulum B:

KIL, 1. Î 379
j flonflon mm x71.

’ Si cpni gvcl,cy1indrifupra bafcsràfeu circula-É
A, ôz B inaltitudinerucnnt confiiçuti . v o

Dico intc’; f: haber’ç çatiomm bafisufiad;

bafim-B, . L . j - .. .15;
Coqflrijfzio, C7 Demonflratio;

Icylîndrus fu pra..
circulum A ad Cy.

lindrum fupra circu-
la m B non cfi,ut circu.

neccfl’arîo cylindrus
fupra A ad cyLîndrum
fupra B majcrem , vol
minorem , habebit ra-
tionem, quam fit ratio
circuli A ad circulum
B c Quod aliter" neutrum erre poflît talîter evîàcîtar . -

(hm ad Prïmum - .SÎ cylindrus fupra circulum A id cylindtum
fupra CÎfCülum B majorcm habent rationem , quam circulas A
ad CÎrCIllllm B ; aÎÏumatur magnitudo X ,viquæ ad cylindrumfua
pu circulum B , habcat rationcm cjrculi A ad circulum B: Hoc

* fa&0( P" 10- Rififi) magnitudo X minot erit cylindro fupra.

circulum A de cripto . IIn cylindre , cujus bans en circulas a ( paf [anima 3.] in altitu-
dînez infcribatur prifma , quad fît mains , quam X , habcatquc
talc prîf ma bafi m poligonnm I ÏLV &c. d

In circulo EFGH infcribatur polygonum EPFQôzC. fimîlb
polygono ITLV &c. z quod quîdem facillimè flet , fi in tot
partes æquales dividatur circumferentîa EFGH , in que: æqua-
Ies partes dîvîfa fuit circumfcrentîa ILCDÂ

Supra polygonum EPFQôzc. intelligatur confiitutum prîfma
inulritudinc Z. ’* j .

B b 1 Hîs
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His nianentibus,quia (fer confinaient») magnitude X ad
cylindrum fupra circulum B eft , ut circulas A ad circulum B: ’

- , - , :atque (per tord. z.prop0l: 2o bulWJ
Ut circulus A ad circulum B; ira polydTLV &c. ad poly.EPFQ

, i " l’aritcrfpercorolmropo mandera] L *
Ut polyg. .ITL-V &Qad poly. EDF (1&9 ira prifma fupra poly.
ITLV &c. ad prifma fupra poly. EPFQ&Co

Eric [par x 1. quintÎoJ Î i
. Ut magnitudo X ad cylindrum filma circulum B ;

[ta pnfma f u pra poly.ITLV&c.ad prima f up poly.EPFQ&c.
nia me) ( par con.

z ’ q j, rufiionem.) magnitu-
1 l X doX minor cl! quam- ’ *» ’ prifma fupra polyg.

ITLV &C. (par x4.
quinti. ) 8: cylindrus
fupra circulum B mi-

H- nor crit quam pril’ma
fupra poly. EPFQBIC.
conflitutum: qucd re-
pugnat , quia prime.
cil pars cylindri: ergo

cylindrus ad cylindrum nequit majoxcm h abers rationcm,qnam
bafis ad bafim .
, (Luc ad fecundum. Si Cylindrus fupra circulum A ad cylin.

’drum fiipra circulum B minorcm habucrir rationem,quam circu-
lus A ad circulum B.

Convertendo l per26.quinti.] x
Major çrit ratio cylindri fupra circulum B ad cylindrum fuprad
circulum A , quam circuli B ad circulum A .

.Sit magnitudo X ad cylindrum fupra circulum A ;
titi circulus B ad circulum A .

j Erit [par 19. quinti.) rMagnitude X minorcylindro fupra circulum B conflituto
Qucmadmodum faéium fuit in prima parte hujns [licou-ma-

ris , in cylindre confiituto fupra circulum B, infcribatur prifma,
’majus quam X , ciufquc bafis lit polygonum EI’FQ&C.: pariter-
que inxcirculo A infcribatur aliud polygonum lTI.V &c. (Émile

’ p0 y-

raa,



                                                                     

-....r,.:.

J..JL:t.;;-r:c-?LuBEf ;V1ÏÎ;&ÀJEË:L’Ë

Sono E P FQ &éuîiis’vpôfitis .- l .- Ï: v v. .

El! Un conflrqfëioncm .1 magnituqu ad cylindrum fupra
CirculdmA’yf d 43’ i «0:3 a î’.*...;!’: *

. .. .UuàirCuluaBÆÀ Çïfcillgnj 45’- :

, ,4 . , A Sed .(per caçal. aqprpyaabgim .] , ,.f ’ -
Ütléi’rèùlüslB ad circulum Afin polyfifiP. Clôtèîàdp’olysITLV

&c. Pariteti (1m urbi. proyadounalccd’ r f- , î: . Ë:
Ut poly. EPFQfizc. ad imilc poly. ITLV &c. ; t

Ita prifma fupra poly. EPFQ ad mana fupra poly. ITLV &c. .
n E130 [par I I. quinti .)

Ut magnitudo xad cylindrum fupra circulum’A ;
[ta prîfma fupra Poly.EPFQ&c.ad prifmafupra pqu.lTLV&c.

mua verofper conjlrut’fionem] magn’itudo X miner cl! quam
prifma f upra poly. E PFQGzc. coufiirüruni: - ça t

l a Eric (par 14. quiifli.) - « -,Cylindrus fupra circulum A minor prifmatc fupra polygonum
ITLV &c.confl’ituto: quod fieri nequit, quia prifma cl! pars
cylindri: ergo cylindrus ad cylindrum non potclt habcrc ratio.
ncm mînorcm , quam fit ratio bafis ad bafim. Cum autcm [par
"demahflrata ) ncque majorent habcrc poilât ; erit cylindrus ad cg.
lindru’m in cadem altitudînc, ut bafis.ad balîm . q. e, d. , ’

Quod pariter coni cjufdem altitudinis ad inviccmflfint ,1 ut ba.
fcs, dcmloml’ratut , quia [ perdre. bain: ) coniTuntj tcrtiæ partes
’cglindrorum t quare ( par 15. quinti ) ut cylindrus ad cyliiidrurn
ita conus ad conum : (cd [ par demanjl. j c’ylîndrus ad cylin’dufm’
en , ut bafis ad bafim: ergo [par 1 I.?1ûintfii.).üfCQnus ad mm,
’îtabafisadbafim;q. cd. ’ l i A ” ’ ’ r

w)[..

’Corollar’ium. A yin. a;

onî 9 & CJÜHdÜ fupcr æqualeé baféss r6: in cadenralritu.

dine, fun: æquales , quia ex vifisfunb in ratione bafium.
Æqualcs coni, 6: Cylindri fupra æqualçs’bafcs conflituti,

- funt in cadcm altitudinc . -
Si coni, &cylindrifintæquales, &iin eadcm altitudine, ba-

fcs habent æquales .- ’ l ’ 4 ’Siconi, &cylîndribafcs habcant æqu’ales inter le flint, ut

laltitudincs. -’ à
. 7 Bb 3 [Tra-d
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Tropaj. XI]. Tbcor. X11. - h
.Siconi ,8: caïman fimiles ’AEB’, CCD ru.

pra bafcs AB,’CD fucrint’ dcfcjpti . *
r -.- -Dico inter (è’habcjrc Iratroncm triplicatam...’

diamctrorum. bafium A8 , CD.
Cànfîj’uflio , 85’ Dmorgflratio .

I conus AEB ad co-
q Hum CGD non habet
tri plicatam rationem dia-
marri A8 ad diamctrum
CD , ponamus primo ha;

X

bore majorcm .
,Accipiatur magnitudo

I X, quæ ad connin CCD
rationem habeat triplica.

4A. . c 4- D tan] diametri A8 ad dia.
., E ’ metrum CD ; quo faâo

-. " Il , , k (par xo. quintid X cricv . - ,- - v q, l . minorconoAEB.q u . 1 ., In conoAEB,&înal--flamme EF (fer Lemma 3.) infcribatur pyramis major quam X
fuma bafim polygonam AKR &c.
’ ln circulo (ID infciribatur polygonumClN &c. fimilc polygo.’
no AKll &c. Supra hoc polygonum in altitudinc CH infcribatur
pyranns , quam U ’ l . a

Dico limilcm pyramidi vdcfcriptæ in cqno AEB .
Ducantur rcâæEK, , HI , arque KE , 1G , Î
Qui: (yerbjpz) [miles funt coni AEB , CCD;

ont ( par taf. 20. underimi.)
A8: CD:: FE: HG.

’I’arîtcquC l par 15,. quimù]

AF:CH::FE;HG. ,,Pennutand’o ( par 16. quinti. )

AF: F51: CH: HG. la



                                                                     

L’amant ’ sa,
In triangulis il» r m 125d. 44. milouin.) anguli ma , .

CHG funt æquales , quia real , 8: [ 1er Jemjirau. ]’ cucu
æqualcs angulos latera funt proportienalia-z

7 V Quatre (par 6. fcxti .) l i ’
TriangulumAFE fimile triangule CHG: quart 6

I . EA:AF::GC:CH.
q In triangulis d anguli funt æquales , utpoœ
infiflentcs fimilibus arcubus AK,CI ;atq; cf! AF : PX g :CH; Hi,
1quia ( par dcfl circuli.) fun: antcccdcntia antccedentibus,& con.
cqucntia confeque nribus æqualîa quart ( par 6. fard. J triaïng.

AFK fimilc triangule CH! . ’ 5
Unde lpcr 4. fini.)

- FA;AK::HC:CI:Ergo ex æqualitatc [ per 32 . patati. ] i

EA:AK::GC:C1.
In triangulis d (11053).) EF : ne: on g HI;

Sunt autcm,& comprchcnfi angulî EFK,GHI æqualcs,quia mai;

’ . i ergo ( par 6. f:in .]
. EK:KF::GI;IH. , ’Cum autem (par Iemonflram ) fimilia tînt triangula FKA , HIC ;

A " ’ (par 4.fexti.] j
FK: KA: : HI: 1C:

(Lure ex æquo ( par 22.jî-xti .)
EK: KA: : CI: lC:

a Ergo l pcr 5’.fexri.)
Triangulum A12K fimilc triangule CGI.

Ea’dem ration: reliqua triangula comprchendcntia pyramident
fuma Pongonum AKRO&c. conflîtut’âfimilia «un: triangulis

’contlncntibus pyramidé r u pra polygonû ClNY &acl’formatam.

Si ergo harum pyramidum plana (un: fimilia , 8c humer.
æqualia ( par dcf. 9. andain. ) fimilcs crunt pyramides . q. e. d.
v .Dcmonfh’ata hac pyramidum fimilitudinc; quîa( perconjlm-
(719m!!!) magnitudox en ad conum CCD in triplicata ration:
dinmctrl A8 ad diametrum CD: & paritcr, quia pyramis de-
fcripta in cono AE B fprr 8. bujur ) ad pyramidcm faflam in co-

B b 4 ne
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no QGD rationem,habctrrîplîcatam homologorum laterum AK,
CI frairie autan) AK, ad CI(perï4.nfexri. cfifalîo AF àd CH, fui

ABadCD;  ,Erg9[pcr;;. Mati.) , H
Ratio AK ad CI erit;ra.tid; ABlad Cg; ergo pyramîs defcrîpta in
cono AEB ( per 3 s . qujnti..] ad .pjramidem efl’ormatanz in, cono
CCD cri: in .Frîpdicatà (ratio ne diahïeçgi A3 ad diametrum CD :

4 Ergo. Ç par. 1 I. qmnti.] ’
Ut magnitudo X ad conumÇGDiîta pyramis héla in cono AEB
k1 .. au pjramidem effohnatam in cononCGD,
- W ’ ’ Sed ( pçr qogaflruflioaem.) "l I

  Magnitudo X mïnprguam pyramîstconî AEB:
a a   . . -   . «Ergqv (Ier .14- quiin :11 À Î

’ Conus CGD miné: erit quam pyfçmîêçiufddm con’î CGD:

  h quofî cum répugner , quîïz
pyramis cû ramper pars

 1;.(:.0’nî z, ergQ conus ad c0.

mm] nbn potefl haberb
maïorem rationem, quam

. fîtïtriplicata dîavxncrrorû

A ’ . bufiùm. q. e. bd.
l I Vl’aritcr quod ratio conî

AEB ad conum CGD non
DÏpolTxt cire minet quam.

triplicata diametrorum
.baiium AB, CD, talitct
demonfitabîtur .

4 Si ratio coni AEB adContinu CCD mînor fit quam triplicata diamctrorum AB , CD;
invdrtqndo ( par 2g. rjm’mj ..) ratio coni, CCD. ad conum AEB
crit malorquam tupljcatadiameni en ad diarhèn-um AB . .
9 Ponarnnmagnitudolxlad conum AÈB in triplicata rationp

’dîametlî DCad diamctmm AB: quo fiantc (1m- 1c. garni . ) X

minorait quam conus CGD .  
InnonoCGDÇper [amura g. buiur ) infcrîbatur pgrnmîs, cuius

bafiS polygonal!) CINY &cÂquæ fit maierquam . Parîfël’ iîL»
bafc coni AE’B iufcribatmmliud po,l,gdnum AKRO &c.» fih1ile
polygone CINY &c. Supra p01 ygpnum AKRO, &ç. i’Uigltîtuf

. ,  ’ I. .çmea uL.
A -
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dîne conî efformetglralîa pyvramîs, quæ ( par demoujlrata in pri.

ma par" ) erit fimilis pyramidi altcrius Coni CCD .
. (En magnitude X(per conflmflionem 22 cil ad conum AEB in
rations triplicata diamctri CD ad diametrum A B: parîter quia
( par» 8-.buïm’fl pyramîs coni CGD ad pyramide-m fimilcm boni
AEB cil: in triplicata ramone CD ad AB:

, - Exit [ par 11.quinti.)
Magnitude X ad*conumdAEB, ut pyramîs coni CCD ad pyramî.

(1cm conî AEB . a ’Cum autcm Îper canflrut’lionem) magnitudo X. minot fic quam
pyramîs coni CCD : par 14. quinti.) erît 6: conus AEB minot
pyramidefeiufdcm conî AEB; quod cm: ncquit , quia pyramis
efl pars cdni : ergo conus ad fimilem co’num nquir habcre ra.-
tîoncm minorem quam fit trîplîcata.dîamctrorum..q. e. 2. d. V

Hoc Rame dîcendum erît fimiles conos inter fc habcrc tripli.
catam rationem diamctrorum bafium q. c.d.

(yod de conis fimîlîbus fuit demonflratum , valet etîam de
cylindrîs pariter fimîlibus, quia & qündri fimilcs (un: in tripli.

que! ratione diametrorum bafium, cum ( per 10. bujm, ) cylindri
finpcbnorum triplî, ideoque (12H 15. quinti.) v ’

Ut conus ad Conum , ira c; lindrus ad Cylindrum ;I V
Sed (perddemwgflram. ( conî fimilcs inter fc flint in triplicata;

ratîonc diametrorum bafium: ergo & Cylindri in cadcm unique

arum . q. c. d, ’ r ’
S C H O LY I U M.

Uod de fifi: mais, arque qylindrir iefiir fiulilibu: in
q faperiore Propojîrione ab Euclide fait demoqflratum, va-
. let nia»: de flalenirfimililzu: ( iuxm def. 24. bain!) (6’ fibblium
.qy’qfdem dçfinirioni: , in que Scbolio oflanfimz fait ,cano: , a! ne

l devliudrosjmile: [64162101 correfizondente: caner, dtque cylindqror
L nfiorfimle: barber: , dummodo rani , à. cylindri refii , à faim!

eafiicm balzan! bafe: , (’9’ altitudige: .

t.

Vmaaaaaxz. . 4 * "
Pr’d

5.x
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Trop]: VXIII . Trobl. XIII. ’

Si cylindrus ABCD,ejufquc axis FE (cccnçur
plane GH Oppolîtis planis AB , CD parallclo.

Dico cylindrum ABHG, cire ad cylindrum
CH CD , uti axis El , ad axcm IF .

Y z’ «Ï a a A. a s
filâlîîîfi’iîâfii

a x v. a A a r - q
C orfiruflio .

7&1de ABCD ad utramquc partem una cum axe EF pro-
ducatur . in au prodnflo verres O accipiantur ponioncs

FM, MN. NOfingulæ æqualcs FI . l’amer ex alia parte in axe
prodùflo Vcrfus L notentur EK, K1. æqualcs ipfi E! . ,

Par punas M,N,O,K,L reflet norcnmr MV,NX,03,’ KP, LQ.
pamllclæîpfi PC , ô: acquits .

Hoc fafiodi cylindnus ABCD fupra axem FE revolvatur , ire-
&æ MV, NX &c. dcfignabunt circulas TV, 2X &c. parallclos ,
& æqunlcs circuüs DG, AB . i

flemmgflratio.

Vîacylindrî CR, Al’, RQrper cauflrufliomui) ibafcs , 8c
altitudincs habent æquales ( par t r.’ bujum inter fc æqua.

les crunt: cademdc califal æqualcs cmnt cylindri HD , CT , V2 ,
XY :crgocylînd’rus HSerit mm multiplex cylindri HA , quam
multiplex cfi axis lLaxis [E : paritcrque cylindrus H Y crit ram
multiplan cylindri HD,quam axis [O multiplex axis IF .

Dcnuo quia cylindri H5, H Y camdcm babcnt bafim HG; ( par
taro]. pop: 1 I. bajur ) intcr fècrunt a: altitudîncs: quart:

Quando axis IL :10 ,ctiam cylind. MS :1 cylin. HY ,
(filan-

l



                                                                     

lus P0 parallclus circula CH .

taies MF, EN ’habent æqualcs , vu. l

ifi-wf

LiberXH. i ,33,
Ogando I L major If), etîam cylin. H8 maior- cylin. HY ,-
.Quando IL minot IO , ctiam cylin. HS minot 91m. H Y.

Ergo [ par def. 6. quinti : ]
Cylin. HA ad cylinJID; ut axisIE, ad axcm IF. q. e. d. .

v-Tropoj: XIV; Tbeor. XIV.

Si boni, ucl cylindri haïes A B , -CD ha-
.bucrint æqoalès,

Mgico inter (e elÏc, ut .altitudincs LE,
SI

C olifîruflio .

Ylindrus AC vernis E pro. , aducatur una cum Axe LE , - o x
abfcindatur EN "-1 MF: par N du; i
catur planum l’O parallclum pla-
no CH ; critqucciformatus circa.

Demwgflratio .

Via per cotiflrufi. ]cylindxî v

DK,HP.non (01mn altitudi- P ; ’ri C A il B

rum ctiam [par 61?. ) bafes DC,HG i . .,
(par corol. u. bigla) cylin. 0K r: cylin. HP. fi

, Quarc ( par 7. glu-fifi.)
Ut cylin. AC ad cylin. HP; in cylin. AC ad cylin. CI .

Sed ( p" 13. biliqu Ï -: 3Ut cvlîn. A6 ad cylin. HP; in axis, LE , ad :1me EN; i
El! veto ( par couflruflionem) EN: MF z, «go, -. . q .4 i

Ut cylin. AG ad çylin. CI ; in axis LE ad 374cm MF. . i
Sed axes LE , MF fun: cylindrorumîahimdinlcs g ergo .-

0 , I i l l . q J... cJün.
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o ’ m cylindrus AG ad cylindrum C I, ut q
altitude LE ad altitudincm M F.

q. e. d. I *- l Paritcr quod conus AEB fit. ad
H e conum DÉC , ut axis LE ad axem

MF 3 demonliratur , quia [ per Io.

I buiur. ] coni flint tcrtia pars cylin-

xD M c A 3. B flram] cylindrus ad cylindrum fit
’ "i -- . - - » ut axis ad axent. i I

Exit (ph I I. quinti .] ’ .
Utconus AEB ad conum BEC; ira axis LE ad axcm MF. q. c.d.

Troqu.’ XV. Tbeo. XV.

Si æqualcs coni ,.vel cylindri bafcs habcant
A13 , DE, 8C altitudines LC ,À ME I

Dico bafcs, (il altitudincs clic rccipmcas; ô:

viciflim . V . V. 4. q --Si bafcs, 6C altitudincs fint rcciprocæ.
Dico coups, 6C cylindros, clic æqualcs.

l In hoc theorèmatci duo pofTuntcontingcre-
1: Quod altitudincs fint æqualcs, Âz. Quod (in;
inæquales. î. .- .. : , , ., .î l

iÇonflruëîiol, ifs Dehonflrafio .

1 .1 conomm , & cylindrorum aititudines MF , LC fucrint
æqiuailes (per’ dorol.*prop.’ii. buna. ’] étiam bafcs erunc

I æqualcs; qüarc ut bafis DE ad bafim A8; ira reciprbcè altitude
LC ad’ifltitdd’inem MF." (pu-d. l il ’

àltihidoMFmajor’fucritqùam altitudolLC: ex MF (par
3:?"153ccipiatur MN :4 LC: Pot N ducatur plantain Q0 piano

DE parallclum. QIO.

h drorum,ideoq; ( par 15. quinti. ] ut
a . conus ad conum , ira cylindrus ad -

,«- x cylindrum; cum autcm [pu damn-
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onniam ( par byp. ] cylindras D1: cylindro AP :

Erir par 7..quinti.)
Ut cylîn. Dl ad qui]. DO; ira cylin. A? ad cylin. DO:

- Sed(pern.buju:.)
Ut cylin. A? ad cylin. DO; ira balisAB ad Bafim DE;

v Parirerque [ pn- 14. 1mm. 1 ,
Ut cylin. Dl ad cylin. DO; ira MF ad MN:

El" o par I I.quinti.).
Ut bafis A Bad bahm DE ; ira MF ad MN, feu LC:

Quamobrem æqualium cylindrorum bafes , de altitudines cran:
reciprocè proportionales .. q. e. d.

Eadem veriras demonflra-
birur in conis æqualibus,quia
(per Io. huila. ) coni flint
terrîæ partes cylindrorum:
quarefi Cylindri æquales ba.
l’es , 8: altitudînes habent re-

ciprocas, uri demonflrarum
fuît I, criam ratio conornm..
[par 15. quinri .Jeadem exit.-

q. e. d. ,Viciflim poflea fuppofira
conorum, arque cylindrorum
bafium , & airirudinum reci-
procarione, fi altitudines fuerint æquales , etîam bafes æquales i
erunr . quare Tper rorol.propof. x 1, bujm. ) miam com, a; qui].
dri inter fe æquales erunt .

, Si verà’altirudines fuerinrinœquales, nempe MF maior, 6c
. LC minoraccipiarur, ut prius, MN :10, ducaturque planum
OQplano DE parallelum .

Cum îgîtln’ Un" 117F] fit, ut bafis AB ad bafim DE;
Ira altitudo MF ad altitudinem LC, fiuè MN

arque F per 1 r. bain: .]
Ut bufis AB ad bafim DE;îta cyIîn. A? ad cylin. DO :

s mit (per I I. quinti.]
Ut cylin. APad cylin. DO; 1m altir. MF ad alrîr. MN.

Sed (per I4. bilillfp) ’ i
Ut MF, ad MN; ira cylin. D! ad cylin. DO:

mi au
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. ere (par tr. quinti ] g
Ut cylîn. A? ad cylin. D0; ita cylin.D[ad cylîn.DO:

Igîtur(per9.âuinti.) ’. .
cylindrus A? : cylin r0 Dl. q. e. d.

Quod de cylindrîs fuît demonûratum ,etiam conis. applicari
potcfi , cum coni (in: terrier: partes cylindrorum . q. e.d.

S C H O L I U M.
Uafiquente: .Euclidir pro pofitïoner , au» gifla-r dtfkfie ,  at.
que tyronibn: dificilcrpmm;nunturfilbflztuendo loco MIMI):

propojlfequcnna [emmura .   I I
L E M.M;A IV. 

V Data fphæra, cujus maximi circuli pars quam-l
ta fit quadtjans ABC, dataquc magniçudinc T
fphæra minore magnitudinc V: in data fphaçra.

. Cylindri infcribi poIÏunt , quorü fumma major

fitquam T., X  A à r a. Cozyhufiio.
1282108 in quafcum-

  Q o F I que partes æqualcs v  divîdatür , utî fiant partes

. CD, DE,EF, F8. Per pan.I E fla D,E,F,B, [ par 3I.pri.]
’ * refis: notentur DK , E? ,. . HL, B R. parallelæ ipfiK I N N15 ID AC. Dcnuô pet panda.

I A, I, N, O ducantur rcflæ
Y l AK,IP;N(1,*Ripfi BCparallelæ , quæ concur-

rzmt cum reflis Dl , EN
n &c. in punâis K, P, (LR.

T Ë Dcmum producantur PI ,
in L: QN, in 14:61 R0 in

G0 flafla

.44



                                                                     

.Liber XII; ’ . 393
Faâa hac confiruâîonc non folum cômpleta eruntxcêtangula’

quadrantî A 13C infcrîpta, mi fuut rc&angula CI, UN, E0 , va.
rum ctiam circumfcripta CK,-DP, ECÀ, FR.

v , wDemonfïratia; K

P Arallelogramma CK , DP , EQ, FR’ ladrantî ABC cir-
cumfcripta cxcedunt parallelogranimatë, DN, E0 eîdem

quadranti infcrîpta, parallclogrammîs,I.K, ME; XQ, FR,
par quœ tranfit circumfercntîa quadrantis ABC. ,

(alla vcro parallelogramma LK, MF, XQ F R , fîmul accepta
æquant parallelogrammum .CK , &hoc quia FR :: CSÉXQ:
CM :MP : HI,- LK vcrè (patîum commune: exit parallclo-
grammum CK exccffus pàrallelogrammorum circumfcriptorum
fupra parallelogramma infcrîpta quadrantîA 8C. 4 . «-

Haccofnfimfl’xonc faâaflî intelligamus’quod quadrans ABC
fuperreâam 8C immobilcm revolvatur révolutionc èomplcca
quodlibct parallelogrammum defignnbit cylindres hæmîfphæ-
rio infcrîptos, & circumfciptos; prout (cilicet, parallclogram.
ma cylindros cfi’ormantia fun: in fphæræ quadranre A HG înfcri-
pta, vcl circumfcrîpta .

Quîa vçrè (par demonflrata fixa-[Tus reflangulorum circum-
fcrîptoxum fupra reflangula înfcripta,eit reflangulnm CK,ctîam
exccflîls qylindrorum fphærœ circumfcriptorum- fupra cylindras
fphæïæ infcrîptos , crît cylindrus a reflangulo CK cfnrnæatus ,-
fcd fphæra minorefi quam omnes cylîndri a rcâangulîs circum-
fcriptis efformati zlergo cxceflhs fphæræ fupra cylindxos infai-
ptos miner cri: cylindrc a rcflnngulo CK ctformato: quam fphæ-
ra malor erît quam cylindrî fphæræ infcrîpti quantitatc minore ,
quam fit Cylindrus a reflangulo CK dcfcrîptus .

Cum autcm rcâangnlnm CK fempcr fupra dîmîdîum poffit
îmmînuî , accipîcndo minus quam dimîdîum altitudinîs CD;
quad facîllîmè fieri poterit talîter nmItîplicâdo parltcs fcmîdîa.

metri C8 , ut earum numer’usexcedat ’dkuplum nqmeri partiaux
uræcxîflcmîuiuï quo faéïo cylindms a tan reflangulo dioram-
Ïus Fperprop.[.dccimi),mînor crît mzxgnîmdînc V: ra ndcm nec?-
fus fphæræ fupra înfcrîptos cylindres miner mit qüarn V : ergo
oumcs infcrîpti cglindfi màjOchq’uam T :  quia [prr [(3.3 t1; . ô:

.   . p æ.
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V (un: fphæræ æqualçs .Quod autan de hennisphzerio diâum ca,
etiam dc’tdta (piner: cit intelligendum . q.-c. f.

. LEMMJV.
Si in duabus’ Iphæris ABCD , EFGH cy-

4 lindrï fimilcs fucrint infcripti. " i
Dico talcs cylindras inter fa haberc tripli-

catam rationcm diamctri AC ad diamctrum...

i Cwy’huflioI

i prhæris ÀBCD , EFGH tint defctipti fimiles cylindri rcâi
geniti ex revolutionc (imilium rcflangulorum 80, XI: fuma

diamctro immobiles LI, KCLfaEta 3 ducantut reflæ BI , Fq,

A
È

L .3  D PXS 1 o 2.; q x
G:

a
Demonjlratîo .

Via [ par 113p. ) fimiIia funt reéianguia B0 , PX
crit,( par def. 1.]?in .)

Ut DB,ad BS ;it:1 HF, F2.
. Sed f par 34. pri.)

. ES: LI , arque F2 : KQ: ergo
UtDB:LI;:HF:KQ: uarque



                                                                     

i i « Liber XI]: 3-93.
arque ( par 15. quinn’. ] :
BL: LI:: FK: KQ, r

Quiet veto , & angulus au :: ang. FKQ, quia rem;
(P67 ôzj-CXÎio l

cri: triangulum BLI mile triangqu FKQ:
Igitur LB: BI:: KF: FQ. ’

Sed ( par def. circuli . )
B1 :1 1A, 6: FQ: (LE : ergo

BL: IA::FK:QE, .Talium rationnai antecedentibus, 8: confequentibus du plieztîs:
ergo erit ( par I s. quinti .)
BD: AC: : PH: EG.

Cam autem fimilcs cylindri BO , FX genîtî ex revolutionu
reflangulotum BO , FX bafium diametros habeant BD,F H: (pu
1:. Mur. )cylindri BO , FX erunt ih triplicata ration: BD ,

Sed [ par demonflrata . )
BD; Fsz AC: E0: quatre

cylindrus BO ad cyli. FX exit in triplicata ratiche AC, ad EG .
Si veto cylindri numero æquales in fphæris ABCD, EFGH

fuerint infcripti finguli fingulis finlÎiCS , ,

( par x 2. quinti. ) ,Ut anus cylindus unius fphæræ , ad alium cylindrum Gmilem in;
airera fphæra confiitutum ;ita omnes cylindri unius fphæræ , ad
omnes cylindros alterius fphæræ;

Sed ( par demanflratn ].cylindrus in una f phæra defcriptvus ad
cylindrum alteri fphæræ infcriptum cit in triplicata rationu
diametrorum: ergo omnes cylindri ad omnes cylindros ratio-
nem habebunt tri plicatam diametri unius fphæræ ad diametrum
altcrius fphæræ . q. e.d. i

’Troppj: XiVIII. Theor. XVIII.

Si fuerint S hæifæ A,&. B .I U .
Dico inter c habere rationem triplicatam

- diametrorum CD, EF 3

C c D:-
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Demoqflratio .

SI sphæra A ad fphæram B non habet tripiicatam rationna
dîametri Cl) ad diametmm EF, neceiTario habebit fphæra

A ad fphæram B majoré, vei minbrem la tionem quam fit tripli.
cata diametri CD ad diametrum EF : quod neutrum elle point

ita demonflratur. i v Primo fi fphæra
A ad fphæram B
majorem habea’t ra.

tionem quam fit tri.
plicata CD ad EF 5
critaflignabilis ma.
gnitudoG , qu: ad
[pharam B ratio.
nem habeat triplin
catam CD , ad EF;

eritque (yeHIqu’nti) G minot quam fphæra A : quam in fphæ-
ra A ( par lemme 4. bailli] poterunt infcribi cylindri , qui omnes
fimui accepti ,-fint maintes quam G .

In fphæra B infctibantur cylindri fimiies,& numero æquaies

cylindris fphæræ A : - aBis peraéiis,qu1a [ par conflruflionem) magnitudo G ad fphæ.
ramB irationë haber tri plicatam C D ad EF: ulterius, quia cylin-

dri fphæræ A ad cylindras fimiles , de numero æquaies fphæræ B
( par lamina 5. [mira .] rationem habent tri plicatam CD , ad

. [ par x I. quinti IU t magnitudo Gad fphæram B; ira cylindri fphætæ A ad cy-
lindres fphæræ B 5

i * Sed ( par bîp.)MagnitudoG minot quam c3 mdri fphætæ A :ergo
( par 14. quinci]

Sphæra B miner quam cylindri in fphæra Bdefc1ipti: quad
repugnat quia cylindri flint pars fphæræ: igitur fphæra A ad
fphæram Binequit rationcm habere maiorem quam fit tri pi icata
diametrorum CD,EF. q. e. x.d.

a. Si fphæraAad fphæram B rationem habeat minorem. ,

’ quam



                                                                     

Liber 393quam fit triplicata diametri CD ad diametrum EF ;
w Convertendo ( par 26. quinti )

Sphæra B ad fphæram A majorera habebit rationem , quam
fit triplicata diametrorum EF , CD .

Si ergo magnitude G ad fphæram A rationem habuerit tri.
’piicatam dianretriEF ad diametrum CD,- magnitudo G [ par 10.

quinti ]n1inor exit quam fphæra B. -
Quemadmodum fuperius faflum fuit,in fphæra B defcribantur

cylindri , qui omnes fimul accePri majores fint quam G: 8: in.
fphæra A defcribantur cylindn imiles , 8: numero æquales cy-
lindris fphæræ B. . -

Bis pendis, quia magnitudo G ad fphæram A(per conflruêî.)
rationem habet triplicaram EF ad CD , pariterque (par lnmmL. ’
5. bujur) cylindri fphæræ B ad cylindras fimiles , 8: numero
æquales fphæræ A rational habent triplicatam EF, ad CD z

erunt [ par r t.quinti. )
Ut G ad fphæramA 5 ira cylindri fphæræ B ad cylin. Sphæræ A .

i Quia vero [peroonflmfiionm ] magnitudo G miner en quam
cylindri fphæræ B : l h

. (pH 14. quint: . ]
Sphæra A minor erit quam cylindri eiufdem f’phæræ A : quad

cire nequit , quia fphzra et! totum , 61’ cylindri infcripti pars a
quamobrem fphæra A ad fphærâ B non poterit habere rationem
minorera , quam fit triplicata diamctrorum CD , EF : igitur
fphæra ad fphæram folam rationem tri plicatam habebit. q. e. d.

. C oroIIarium .
X hoc thcoremate coiligitur fphæras inter Te habere iliam
rationem,quam obtinent Cubi a diametris defcripti : fiqui.

dem cubi flint parallelepipeda fimilia , quæ [par 33. limier. ) ha-
benr triplicatam rationem laterum homologorum; hoc efl dia.

metrorum : . ». (lune (par 1 1. quinti .) .
.Ut fphæra ad fphæram 5 ira cabus uniras diametn ad cubum al.
terius diametri .

a C c a THEO;



                                                                     

394 EuclidisElcmentaGeometi-ica .

Tbeoremata duo Elementarid "ex Daim Tertio.
Euclidi: Elemento excerpta .

Trop]: X. .Tbeor. X.

Si in circuio defcriptum fuerit pentagonum
. æquilaterum ABCDE .
- Dico potentiam lateris pentagoni AB æquac’

. lem eiTe potentiæ lateris exagom, 8: decagoni in
’ codem circulo defcriptorum .

C onflmflio .

Ucatur diametet
AFG ,atque femi-

diameter PB. Arcus BA
( par go. rertij.) bifariam
dividaturinH , ô: arcus
HA in K. Notentur reéiæ
PH, I«"K,HB , HA ,HM .

Hoc Faâo HA erit la.
tus décagoni ,- BF veto
(par corol. propojl 154mm.
ti.)erit latus exagoni .

Demonfimtia.

Via(per conflrufiionem)

, arcus AH z: arcui H B;(17" 27. rerti’. ) an a. AFi-i :: ang. HFB .

In trianguiis lare-m AI-i,H finguia finguiis æquaiiL.
lareribus BF,PI ,6; ï perdewxlt’mta] ang. Ali! z: ang. an:
[per4.pri.: A! : HI; arque ang. MF : BIF: quare (par 1!ch to.
pri.) ambo refii. Fade-m rarione AL: FL, â ang. A11,
EH. æqiiales, quia .pe’r tu). A : arcus Mi : arcui EH . C

un]



                                                                     

Liber xm: 39,
Cum autem (par byp.] pentagonum ABCDE fit æquilaterum t"

(par 28. tertij) & arcus A B, BC &c. inter fe æquales: Et
[ par conjlrufitonem) AH efi medietas arcus A B; crunt 0m.
nes arcus AB, CD &c. arcus AH dupli , arque talium arcuum.
medietates ipfi AH æquales , de ipfius AK duplæ .

Ulterius femicirculus ABCG z femicirculo AEDG , ablaris
æqualibus Arcubus A BC , A F. D ; erit C G: DG : igi.
tur arcus CD et! bifariamdivifus in G,- ideoque arcus CG :1 AH,
atqueduplus AK , vel KH . A ’ A - ’

His manenribus cum arcus BCduplus fit mais HA , 8c CG ,
duplus HK: erit arcus BCG duplus arcus BHK: ergo (pu-33.
Rani) ang. BhG duplus an . BER : fed (par 20.:emj.] idem
angulus BFG duplus angu i BAF: igitur ang. BFM: ang.,
BAF : quamobrem rriangulum ABF æquiangulum triangulo
FBM: îgitur (par 4.]?in .

AB: BF:: BF: BM:
Ideoque [per x7.fixn’]

AB X 8M :1 quad. BF.

Rurfus in triangulis latera A L, L M (par daman.
finira] fingula fingulis æqualîa lateribus HL , LM , 8e angulus
ALM :1 ang. HLM, quia ambo reé’ti : ergo (per4.pri.J AM :4
HM, de anguius M AL : angulo MHL .

Quia vero in triangulo ifofccle BHA (per 5.pri.) ang. MAL
z ang. MBl-I : î per axio. 1.] erir ang. AHM :: ABH; quapro.
pter triang.AHM fimile triangulo ABH; ergo (per 4.fc’xti.]

’ ’AB:AH:AH:AM,
Unde [par 17. nm; .]

A8 X AM: quad.AH.
Sed ( par demanjlram.)
AB x BM : quad.BF:

Ergo
AB X AM 1- A8 X BM: quad. AH 4- quad. BF:

Sed ( par. z.fecundi . j i
AB x AML 4- AB x 8M: quad. A8: ergo

quad. AB :: quad. AH 1- quad. B F :
Sed quad. AB eli potentia iateris pentagoni: quad. AH poten-
tia iateris decagoni : quad. BF potentiaexagoni in codeur loir.

eu o
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calo infcripri: ergoporentialateris pentagoni z: potentiæ la-
teris exagoni , 6: decagoni . q. ç. d.

Tropqfi XII. Tbeor. XII.

Si in circulo-infcriptum-fuerit triangulum.
æquilaterum ABC.

Dico potentiam lateris trianguli AB triplan!
die porentiæ. femidiametri DA. i» a.

Confirufiio .

Ucatnrdiameter AC, quæ feeetBCin F : addanturqueJ

reéiæ DE, BG. -
Demonjlratio .

Via femicircuius ABC z: femi.
. ,circulo ACG, arque [par 29 .

rami.) arcusAB :: arcui AC: erit
arcus BG :1 arcui CG:

Cumautem [ par 29. tertij ) arcus
BGC tir tertia pars totius periphæriæ
ABCA, & BG fit dimium arcus BGC
erit arcus BG pars fexta eiufdem pe.
riphætiæ A BCA: quare reéia BG cric
latus exagoni ( par taro]. pop. 15 .
quanti J :: feniidiametro DB .

Quoniam verôin triang.:ABG (pu
3 r. ter-11j) angàrius A BG en redus .

O - - .- qua . ABIl?" 47 tu. quaa.AG .- quad. B0
y Sed ( per 4.fec1mdi’]

quad- AC quadruplant quad. BC: ergo

quad. AB ’ . .q[mu-13C; d quadrupla quad. BC: igitur

quad.

u?- ’ f. ..--...«...y L-
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I quad. AB triplum quad. BC: quarc

potentîa AB larcris trianguli cü tripla potentiæ BG latcrîs exa.
goni . q.c. d.

C orollarium I .

EX demonf’tratîsîn hoc Thcorcmate coIIîgîtur, po’tcntîam
dîamctricîrculi fef’quîtcrtîamdefl’e potentîæ Patcrîs trian.

guli æquîlateri încodem circulo înfcriptî: cum cnîm [par de.
monflrata ) quad. AG quadruplum fit quad. BG;& quad. AB tri-
plum ciufdem quad. BG: cri: quad.AG fchuitcrti’um quad. A8.

q. e. d. ’C orollarîum I I.

Arîter collîgîtur BC latus trianguli æquîlaterî in cîrcuïo

înfcrîpti, bifariam dividcrc femidiametrum DG in F z quia

( par demonjlrnm ]a dquad. AB triplum quad. EG:
quaIîum îgîtur partîum quad. 113 cf! I 2. talium partîum quad.

BG cri: 4. .Sed [ per 47. prit-i .)
quad. EG.: quad. BF 4- quad. FG: ergo

quad. BF 4- quad. K3 cri: earumdcm partîum 4.
Cam autem latus BC ’ par com]. L] fit bifariam. dîvifum in.

F g fitque [par 1mn] AB: BC : crît A]? duplum BF : quach
( par 4.fnundi . ] quad. AB quadruplum quad. BF : îgîtur qua.
hum partium quadratum AB :3 12 , talîum partium quad. B5

en: 5 . "3 Sed ’ par Jemonflrnm )
quad. BF 4- quad. F6 carumdcm partîum eut 4: îgîtur quad.
PC exit I: ergo quad. BG , feu quad. DG quadruplum quad.
I6 . quarc DG dupla EG. q. c.d.

’ Euclidi: Elementammfinis. ,w
«An..-- ü
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