
Notes du mont Royal

Cette œuvre est hébergée sur « Notes 
du mont Royal » dans le cadre d’un ex-

posé gratuit sur la littérature.
SOURCE DES IMAGES

Google Livres

www.notesdumontroyal.com 쐰



                                                                     

ng’tû

EUCLIDISELEMENTORUM
LIBRI PRIORES 812x,

1T E M
UNDECIMUS 8c DUODECIMUS.

Ex Verfione Latina
FEDER’ICI COMMANDINL

ŒIBUS ACCEDUNT
Trigonometriæ Planæ 8c Sphæricæ Elementa.

Item Traâatns de Narura 8c Arithmetica Logarithmorum.
l In afin» 580mm dudmim.

il. , "un l! i un:
[’Œll,1’!’.!’.!’.b: .. .. l

ilynglfllflfl -

OXONIÆ.
E Tnu’rno Sunnommo, MDCCXXIII.

Impenfis Kick. dament: Bibliop. 0mm. ’
Promu apud 3. Qu’un a: c. Km Bibliop. in Cmîtetio D. Pauli and.

à



                                                                     

- Imprimatur, I
" BER. GARDINER

- Vie. Cam. OXON.Man!) 25. un.



                                                                     

ENV.

P R Æ F A T I o.
055323004 aimai: Hameau, mon

A. fla ’ in un unifier: or a
P 1 and miretur Tyro MMatimÆ,famüaæ

ce, 63 (ut quibufdam vident") côfolem
Euclidis alizari è pala dam pralin: profanât»
mm mm pattu in Mû vitia deuxzfi (affin,
qui Genmetriam Elemmtarem nové q m-
tbodo excolendam propanunt. Himim Lyncei Pbi- °
lnjbpbi Euclidis Definitionn paru»: perfiicm, d:-
monflrationq: via: widentu, n: 01mm male or-
dine dxfitw’tac, aliafque manda; imamat, par
muer» «wigwam» adjura tgfque tempera Imam,
f: invemfle 143m; .

dt tantorum virera»: pan, Malin raflera, Eu-
clide»: ab iù immerüo reprebenfum fifi?
Definitz’anè: défibrât: C6 dans, è primupnnupiù 8

cmeptibw Infini faciliarem c6 jmplm’oribuc pe-
titac MIE; demanjlratiam: Elîante: "fiâmes 3
continua; ratiocinandi vint a oevi un: Cintr-
vafam, ut facile indumr and": 06];me

- à [delà Mû mie: iryz’mulataml confitfi; poum 8
perplexù 20mm ideù, quant demonflrationibtu
imputandum (Je. Et manque nommIIi quantum
dénudé rerum dzfiwfitz’one, 631M un ordine, quem

un» EuclideJ; ahan: tamen me: adam mugi ide,-
neam, (à défientibtu faciliorem inter amuît:
germa firipta invertie aillant. V j .

l ’ a z I Non



                                                                     

Nan menai efl Ha loti bypereritieù Harum capti-
uneulù figifiatim refiandere: fed in tu; Ekmentù
vel mediaeriter verjuta, [latins panait, CM4-
taret au: fuam patine afritantiam manfirare, quem
0ere: in nqflra autbare lapfue arguera; ima ne bac
quidam dieere nanar, quad vine, 65 ne viet quidem
unum, aut alterum è tut nwielyflematiam inueniri
patefl, .in quibus plan: non faut lulu, imafædiare:
paral fait", quam in Euclidem velfinïgere patuerunt.
’ Pqçïmt infilien in Geametriâ’refarmandd cana-

ïtue, quidam non infini Geametræ. Elementa de
noua confirme non aufi, ipfum ’Euelidem
alii: Elementarum Seriptaribw m’erita prctulerunt,
eique edenda fade curas impenderunt; bi MM
nefeia quibue apinianiôu: dufii, aliae [tapait
tiane: prarfiu amittunt, aliarumqae demanjlratiane:
in pejua mutant. Inter i001 minent Tarquetue et

I -Dejel)alle.r, quorum utri ne mala quadam fate can-
tigit, ut gîtent?! quaf am E5 in Elementi: optime
jure pane ne propajitiane: quaji ineptae Ü inutile:
rejeterint,’ quale: [mit propajitianer 27, 2.8, 29. li-
ôri fixti, mm alii: nannuflù quarum ufu: fartafi’e
ide: latebat. Infuper quandaeunque ipfaa Eulidi:
demanflratiane: deferunt, maltant in infummtanda
peccant, 65 à? eaneinnitate Veterum reee unt.

In haro quinto demanjlratiane: Eutlidi: in ta-
tum repudierunt, 53 Prapartiani: definitionem aliù
çnminù emeeptam attulerunt; at que unau: tan-
tum’è duabue proportianalium fieeiebu: empreint:-
dit, ü quantitatibue eammenfurabilibw filummada
campait: nimlaminue jade, quafunt de propartiene,
demanflratiane: amni quantitati tam incommeafu-
rabili quam eammergfurabili in fequentiôue libre? ap-

’ plieant.



                                                                     

pliant. Banc tant tarpan laplum nec ’ i nec
Geometm facile eaudanaflènt, nifi bi a ce in
cilié fui: [orifice de Scientii: Mathematica? bene
morflent. Hue quidem communeçfi iic oitiunc
cum amniaue auditrice? Elementarunl

ai in eundem impingmfcopulum, Ü ut juan in
ac materia «fientent peritiam, autborem

in re minime culpandâ imo laudandâ reprebendunt ;

Watt)! gropartianalium definitianem intefligo :
in qud intede u facilem proportianalium proprets-
tem expanit, que quantitatilma amnibu: tan il-
cammenfurabilibur qua»; commenfurabilibuc cque
convertit, C6 a nô cotent aman proportianaliunc

proprietate: fui con immun .
Haine proprietatà , flrationem in Euclide

dejideranc Egregii bi Geometræ, atque ([455th de-
manflratiane fuâ [applendum fiefcipiunt. Hic ite-
rum contemplari lieu inÆmm earum in Logicâ feri-
tiam, qui dejinitiome nomini: demonflratianem ex-
peflant: talai ,enimefl bec Euclidù definitio; qui
Mac quantitate: pro tienaler vaut, qua conditio-
ne: in definitionej dans chinent. ELuidniprima
Elementarum autbori licebat, quolibet nomina quan- r
titatibue hac requijïta babentibue, arbitrio [au afi-
gere? Licebat praculdubia’; [un igitur utitur jure, 8
eue proportion!" meut. ,

Sed open: pretinm erit, metbodam, qué banc pro-
prietatem demonjlrare canantur,perpendere.zfl’e8ie-
item quandam uni tantum propartianalium generi,
via, commenfurabilium, congruentem afl’umunt; 8
exinde multi? ambagibu: langdque eanclufionum feria
univerfalem, quam Euclide: pajuit, propartionalium
proprietatem deducunt; quad cerce tain metbada

quam



                                                                     

quem argumentationà regulù fati: aliemm ciliai-
detur. ’ de lange refliu: ficcflent, fi proprietatem
uniacrfulm 4.6 Euclide afignatam prima pofiziflent,
a? exinde particplarem illam 65 un: canton: propar-
cianalium eciei congruentem deduxzflent. Qua-
niant ocra aac reflueront metbodum, talent deman-
flratianem ad definitiane: libri quinti attexere li-
buic. Euclidem ulteriu: definfum videre cu- I
pinne, canfulantvcruditae Üfummo judicio, confiri-
ptae Lefliane: Matbematicae Cl. Baravii an. 1666..

Cam vero tanti Gemme incidic mentio, frater-
, ire non pafl’um Elementa ab ,ea Mita, in qui ne -
» rumque ipfiu: Euclidù canflrufiiane: C6 demon -

tiane: retiriez, ne and quidem omijs’a propafitiane.
Hinc aricar major in demanjlranda ou, palabriar
canjlruendi metbadur, ë ubique Voterum Geametra-

rum min: clariu: eluji:it, quam in librù
gercera: fieri filet. Pluraxpratcrca Corollaria Ü
Scbalia adjectif, non mada breaiari fequentium de-
manjlrationi infervientia, ocrant etiam alii: in re-

bu: perutilia. . x ’ .Nibilaminw, demonflratione: eju: ecî breaitate
laborant,’ tat fymbali: natifque implicantur, ut in

’Geamctrieî parant verjuta dzficile: 6 abfiuræ fiant.
Malta: propajùione: que ipjiam Euclide!» legentiper-
fichue aiderentur, Algebraicd bac demarg’lrandi
metbada tyronibuc nadafe 69” vix intelligibile: red-
duntur; quali: eji V. G. 13. primi Elementi. De-
monflratianum, que: in Elementoi ficundo attulit,
dificili: admadum tyronibm a]! intelligentia ; regina
malta Euclide: ipfe earum evidentiam (ut in ra Gea-
metriczî fieri debet) à figuration: contemplation
petit. Scientiarum omnium Elementa fimpliciflz’aïla’

’ met a a



                                                                     

metbada tradenda font, nec [ymbalù nec nati: nec
abfcuri: principii: aliundc petiti: invalvcnda.

’Ut Elementu Baravii nimid brevitate, fic ca,
que à Clavio traduntur, malejld prolixitàte peccant.
Scbaliir enim Commentarii que abundat nimi: 8
luxuriat. l’ix equidem or itrar Euclidem tam ab-
fcurum efl’è, ut tantd farragine notarum indigent;
nec dubita quia tyrane: omne: Euclidem ipjiim a-
mnibue Commentataribm faciliarem inventuri
fiat. In demanflratianibu: Geametrici: ut nimia
brevitac tenebrae parit, fic nimia. verbofitac plia
tædii 65 confufiani: quam luci: afiert. î

-. Hgfce pracipue induiluc ratianibur, prima jèx
Euclidi: Elcmenta cum undecima a duodecima, ex
verjiane Frederici Commandini in ufum fuiren-
tuti: Celeberrimæ bu in: Academiæ per [e edenda
curavi g à cæteri: a flinui, tum nia bac, que jam
damu:, ad alia: plerafque Mat efea: parte:, que
nunc vulgo traduntur, intelligendae, fificiant, tum
etiam nia amnia Euclidi: apera, Grec: C6 Latine
nitidi ami: Cbarafieribu: adarnata fummaque cura
üfide emendata nuper è prolo Academica prodierc.

Parra in rutiam earum, qui Geametriam Ele-
mentarem a Praxe: vitæ commadi: inferaiente: n
applicare defiderant, lTrigonametriæ Plana 65 Spbæ-
riez compendium adjnnxi, cula: dm: ope, magni-
tudine: Geametricæ menfurantur, ipfarum’que dimen-
fane: numeri: jubjiciuntur.



                                                                     



                                                                     

U)

EUCLID’IS

ELEMENTORUM
mon]; nuiras.

DEFINITIONES
l

Ùnâum dt, cujus un; dt pars, vel quod magnitu-
P dinem nullam tubent

Line: veto cit longitude libitudinis expert. l

Line: termini fun: panada.

Recto une: en, qua: ex fait interjicitur punétis.

.l*.K

Su erficics en id, quodlongimdinem, 8: latitudinem tan-

tum aber. q I v1
Superficiei tcrmini [ont Huez.

V11.

Plana fuperficies cit qu: ex æquo fuis interjicitur lineis.
V111.

Planus angulus cit duarum linearum in plana fcfc contin-
gentiu’m, 8c non in dircâum jacemium, altcrius ad alterna:
melmatio.

1X.
..Qzando autem quæ angulum continent «sa: üneæ fiie-

nint, maintiens angulus appellatur.

A Xi,



                                                                     

EUCLIDIS ELEMENTORÜM
X

Cum veto recta linea in t reétâ lineâ infifiens, cos, qui
deinceps faut augulos, æqua es inter (e fecerit, radius en uret-
que æqualium angulorum : 8c quæ infiitit méta linea perpen-

dicularls tocatur ad cm, cui infime l l
XI.

cptObtufus angulus 1qui mabr en: ’le o. , J i f. ’ x11: i .Acutus autem, qui rafla cit minot.
X111.

Terminus cit, quod alicujus extremum en.
XIV.

Figure cit, quæ aliquo, vol aliquibus terminis conünetur.

Circulus cit figura plana, un: linea contenta, qua: circum-
lcrentia appellatur: ad quam ab. uno punch intra figurant
exiilente omnes reaæ lineæ pertingentes flint æquales.

XVI.
floc autem paneton: centrutn circuli nuncupatur.

. v XVII.Diameter circuit en redut quaedcm [inca par centrum durits,
8c. ex utraque parte à circumfercntia circuli termimta, quæ

quidam, 8c Won aimantin fouit. t
XVlII.

Semicirculus figura, qua: continetur diametro, 8: en quæ
ex ipfa cucul: CirCutnferentia interdpitur. ’ I

XIX.

chmentum circuli cit figura, quæ
rem litiez, a: circuli circumferentia
continente

XX.



                                                                     

Lieux I.
. X);Rcâilineæ ligua font, qui. mais continuum: [indu

XXI.
Trilateræ quidem, qui: tribut.

XXIL
(burinera, quæ quatuor.

’ XXIIL .Multilatm veto, qu: pluribus, quam me: mais lunch
comprchenduntur. ’ .

XXlV.
Trilateramm figurine: æquilatemm dt triongulin, quad

tria lutera habet æqualiu.

XXV.
Fofceies, five inquicrure, qbod duo «une: taquin bien

. 1 5 l i
XXVI.

Scalenum veto eu, quad tria maquais liche:

i un. rAd hæc, trilaterarum figu-
reroit), teflongulum quidam
d! triangulum, quad rectum .

angulutn habet. i

XXVIII. v
Obturnngulum en, quod obtufutn hlblt engainai.

XXIX.
r MW veto, quod tics acutoo angulos habet.

A a. ’ . XXX.



                                                                     

I EUCLIDIS AELEMENTORUM
XXX.

q figurilaterarum fi rai-nm
qu ratum en, quad aqui-
laterum cit, a: reaangulum.

XXXI. ’Alter: patte longior figura efi, quæ reCtangula quidem

æquilatern veto non . È a
XXXII. , .Rhombus, quæ æquilatera quideni, [cd reaangula non cit.-

, XXXIII.
Rhomboides, quæ, 8c op-

pofita latera, 8c oppofitos an- I -gulos inter le æquales habens,
neque æquilatcra cit, neque

reétangula. .XXXIV.
Præter bas autem reliquæ quadrilateræ figuræ trapezia vo-

centur. . -XXXV.
Parallelæ, feu æquidifiantes redut lineæ funt, quæ cum

in eodem fini: piano, 6: ex utraque parte in infinitum produ-t
Icantur, in neutram pattern inter [e conveniunt.

POSTULATA.
"-.1.

Pofiuletur à quovis punch ad quodvis punàum reétam

linerm ducere. . . r

I il. .Rectum lineam terminatam, in continuum et direâum

producere. ,t HI.
(mon: centro, 8c intervalle circulum defcribere. I

AXIOMATA.



                                                                     

L’Ixnx il.

AXIOMATA.
I.

Œæ eidem æqualia, 8: inter fe (un: æqualia.

in: a æqualibus æqualiu adjiciantur mu fun: zqualio.

m .
Et fi ab æqualibus æqualia auferantur, relique (ont æqualin.

« 1V ’Et fi inæqualibus æqualia adjiciantur, tota funt inzquzlia.
V.

Et fi ab inzqualibus æqualin auferantur, relique (un! in-

æqualia. t V1 A A
thuz ejufdem duplicia flint, inter le fun: æqualiu.

V11.
Et quæ ejufdem dimidia (ont, inter [e font æqualia.

V111.

Et quæ fibi mutuo congruunt, inter (e funt æqualia.
1X.

Totum efi fun parte majus.
X.

Duæ recta: lineæ fpatiutn non comprehendunt.
XI.

Cames anguli reéti inter fe æquales funt,

l xu. iEt fi in dans reâas lineas
radia [inca incidens, interiores,
8: ex eadem parte angulos duo-
bus mais minores iccerir, re-
étæ lineæ illæ in infinitum
produâæ, inter le conveniunt
ex en parte, in que fun: anguli
duobus mais minores. ,

À T4.7Not. Cura Llfiffl’ anguli ad "un: prenant: enfilent, dejigna-
jar qui
«guigne media panitur. V.G. in (ligure Prap. 13

t tribu: literie, quorum iflu que efi ad avertirent
. libri prient

41:;qu à "au A a, B c compromit ne dititltr insulta A 3c, à
jugula: à "au A B, B a contenta: dicitur angulu: Il B 2..

A3 PROPO-



                                                                     

3. Poli.

r. Poli.

r nef.

Poflul. l r .
Prima

iujm.

l’oflul. 2..

a. Poil.

Def. r5.

Axiom. g.

Eucttnts ELEMÈRTORUM

PROPOSITIO I. PROBLEMA.
Super date" mW linei terminati, triangnlum aquila.

terrent confluoient. . - .
Sit dota retiro lineu terminorn in, oportet fuper ipfo on

triangulum æquihœmtl conltituere. Centra quidem A interg
vollo outem A B circulus dEfcribatur a c D 4. Et rurfus
centra a, intervalloque un de-
fcributur circulus nous, 8c à
punéto c, in quo circuli fe in-
vicem feeant, ad on ducontur

reétæ lineæ en cab. Qio- D Emon: igitur a centrum en: cir-
culi Duc, erit oc ipfi ont æ-
qualis, rurfus quoniom B cir- Iculi en); en: centrum, erit ne æquolis 3A: oitenfo cit ou-
tem 8c CA æquolis on. utroque igirur ipforum ce ce ipfi -
on cit æ nolis. VQqæ aurem eidem funt æquolio, 8: inter fe
æquolio unt. Ergo CA ipfi en el’t æquolis. tres igitur cA
on ne inter fe (un: æquoles; oc pro tereo triangulum tequi-
laterum cit onc, 8c confiitutum e fuper dota méta linea’
terminant on. quod fecifiè opo’rtebot.

PROF. II. PROBL. 7
Ai datant panama, datte refila finet aqualem "84m

bacon: panere.

Sit dotum quidem punâum A, dota vero l’eau lineo 3c.
oportet ad A punélum, ipli ne même lineævæ nolern rectum
lineàm portera. Ducarur à punâo A ad c re o lineo ou;
8c fuper ipsâ confiituotur triongulum æquiloterum ont).

producanturque in direétum ri fis no ne roda: lineæ on
G c. 8c centro quidem c, in-

tervalle autem ne circulas K
un H dcfcribotur d. Rurfufque
centra D, 6c intervollo DG
defcribatur circulus GKL.
Quoniam igitur puntkum c .centrum e11 son circuli, cri: a .ne i fi ce caquons et Et rurfu’s quoniom D centrant e
circu i on, erit DL æquolis ne: quorum no en: æ alis
ne. reliquo igitur on reliques GC cit æquolisf. O Un

I auteur



                                                                     

Liner. I. 7auteur en ne saquons ce. Quart: attaque ipforum AL ne
cit zquolis En cc. Que outem eidem æquolio finit, a: inter
le funræqu la. Ergo, a; AL ei’tæquolis ne. Ad dotum isi-
tnr punâum A datæ reétz lineæ ne æquolis patito dt AL.
(and façere aportebot. t

PROF. III. PROBL.
Dazibao dati: Irel’îi: lineir intequab’bu: à majore minai

æqualem abjcindere. .lSint data: duæ rentre. une: immunes on a: c; garum major
fit on. rtet a majore on minon c muoient teflon: li-
nteau: ab cime. Ponotur 0d A
mon: ipfi c æqunlis roua F.
lineo on a 8c centra quidem a Fer aure-4, intervolÎo outem on cirer» z î: "denim
lus defcribotur peut. Et quo- i F5 B i "fit 3’
nizm A centrum cit bien cir-
culi, ecit ou ipfi un æquolis. C
Sec! 8c .c coquille on. Utroque ’
igitur..ipfnrum on, c ipfi on zquolis etit. Quatre a: et:
ipfi c cit æqunlis c. Duobus igitur nous mais lineis inæ- "mm. l.
qualibus A a. 8c c à majore on minori c æquolis Abfciflà cit:

Œod feciiIè oportebot. 1
PROF. 1V. THEOR.

Si duo triangula duo lacera Jetable: lateribu: candit!
boitera-ni, airerai» alteri; babeant calcin, à ring aluni
ungnla æqualem, qui æquabbuc refit: lierez] cantine-
1ur: Et bafim bafi .cqmlena babebunt; à Mangue
la»: triangule aequo]: erit; à reliqni unguli reliqui:
anguli: arqualet, alter allai, aquilin latere

fablenduntur. ’
. Sint duo triongulo onc par, quæ duo lofera on oc
duobus. loteribus DE Dr æ- . A
qualio habcont, alternai olteri, q 3?
-videlicet lotus quidam on lo- ’ . j
teri D E æquole, lotus vero A c
ipfi DE; ô: ongulum BAC an-

gulo une æqualem. Dico, 8: tbofim ne bofi E a æquaiem B c Fcire, 8: triongulin ARC æqua- E
le triangule une, 8: reliquos onguloo reliquis angons æ-

, , A 4 ’ quoles,



                                                                     

A A’b le.

Eucnmxs ELEMENTORUM.
æquales, alterna) alteri, quibus æqualia lateralubtendunturs
nempe angulum une angulo par: 6: anguium Acn an-
gulo un. Trimgulo cuira ne applicato ipfi un, 8c
punCto quidem A polira in D, reâa veto linea A n in ipfa D E:
8c. unétum 5 punâo 5. congruet; quod AB ipfi DE fit æ-
qua ’I. Congruente autem A8 ipfi En; congrue: 8c AC
méta linca reétæ lineæ Dl? cum angulus B Ac fit æqualis
angulo EDF. Qme, 8: c congrue: ipfi F: cit enim redan
linea AC æqualis recta: un. Scd, 8c punâum n con ruc-
bat punâo a. vErgo, 8c bafis ne baü EF congruer. am
fi punéto quidem acongrucnte ipfi a, c vero ipfi F; bafis ne
bafi 3.]? non congruit; duæ reôtæ lineæ fpatium comprehen-
dent: uod 4 fieri non potel’t. Congruet igitur a c bafis, bali

- EF, 8: 1pfi æqualis erit. Qure 5c totum ARC triangulum

6 Azimut.

a 3. hujus.

6 4. hujus.

congrue: toti,triangulo par, 8c ipfi cric æqualç; 6c reliqui
anguli teliquis angulis congruent, a: ipfis æquales 6 erunr.
Vidclicet angulus au: angulo un, 8c angulus Acn au-
ulo un. Si igitur duo triangula duo latcra duobus laperi-
us æqualia habeant, alterum alteri, habeant autem 8c an-

gulum angulo æqualem, qui æqualibus mais lineis comme:
tut: 8c bafim bali æqualem habebunt; ô; triangulum trian-
gule æqualc .erit; 8c reliqui anguli reliquis angulis æqualcs,
alter alteri, quibus æqualia latera fubtenduntur: quad offen-
dere oportebat.

PROF. V. THEOR.
Ifacelz’um triahgularum qui ad bafiÀn [uni anguli (un?

[è faut 47min, (a, produâ’i: tçualibu; refît: [mais

- anguli quijzmtjub baji inter [54:71:4ch arum.
Si: ifofceles triangulum ABC; habens An latus lateri

AC æquale, 8c producamur in dircaum ipfis A8 AC méta:
lineæ BD ou. Dico àngulum quidam ABC V
angulo ACE, angulum vero cap ungulo A
BCE æqualem cire. Sumatur emm in
linea un, quodvis punâum F; arque à
majore A]; minori AF æqualis caufergtur
Ac; jungamurquc ne, en. Quomam B c ’
igitur Ai: cit æqualis ne; A]! vero F G
ipfi 4c; duæ FA AC, duabus GA AB æ-
quales flint, ancra alterig, 8c angulum
FAG communem continent, bafis igitur FC D
bali sa cit b æqualis, 8: trianguium A FC E
æquale triangule A08; sa reliqui anguli, . , .
reliquis angulis æquales erunr, alter aluni; quibus :11):th

[en



                                                                     

L133: I. 9lacera fubtenduntur: Videlicet angulus quidem ne? aqua-
lis un lo zinc; angulus vero ne angulo un. Et quo-
niam ou AF toti AG cit æqunlis; quamm An’efi æqualis
Ac; erit c8: reliqua un reliquat ce æqualis. Oitenfa en cuicui. 3.
autem ne æqmlis on. duæ igitur un, ne duabus ce on
æquales funt, alter: alteri 5 8c angulus ne æqualis angulo
con: eftque bafis i forum ac communis. Ergo &’trian-
gulum arc trianguro ces æquale erit; 8: reliqui anguli
reiiquis angulis æquales, airer alteri; quibus æqualia lutera
fubtenduntur. Angulus igitur r: a c cit æqualis angulo c c a;
6: angulus ne? angulo c sa. Itaque quoniatn tutus A ne
in l us toti angulo ACE æqualis oltenfus en, quorum an-
gu us CBG cit æqualis ipfi BCF: erit reliquus d ARC relique lui-Jo
ACE æqualis; 8c (un: advbafim ne trianguii: ofienfus au-
tem cit a: pue angulus æqualis angulo ces; qui funt fub
bafi. Ifofccliutn igitur triangulorum, qui ad boum fiant an-
guli inter fe fun: æquales, a: produâis æqualibus mais li-
neis anguli, qui fun: fub bsfi, inter f: æquales erunt. Qui
ofiendifiè oportcbar.

au. Hinc omne triangulum æquilaterum en: quoque æ-
qniangulum.

PVROP. V1. THEOR. A
Si trianguli duo ahguli interfejint augurales, è ayan-

le.r angula: fubtmdentia 141m: inter f: 4’91"11: "un.

Si: triangulum une, habens angulum ARC angulo Acn’
pqualem. Dico 8c A a latus lareri A c æquale eflè: Si enim
Inæqualis cit A3 ipfi Ac; alter: ipfarum I
dt major. Sit major An; atque à majorii
A8 minOri Ac æqualis Aaufemur DE; 8c A a 3. un
oc jungatur. (goniam igitur DE cit æ-
qualis ipfi AC; communis. aurem uc: e- D
runt duæ un ncduabus AC en æquales,
altera alteri; 8: angulus une æqualis an-

gulo ACE ex hyp. Bafis igitur ne bafi lA n cit bæqualis,& triangulum DBC æquale 5 ’r burat
triangule A en, minus majori; quod cit B C
abfurdutn. Non igitur inæqualis ,efi A8
ipfi ne. Ergo æqualis crit. Si igirur tri-
anguli duo anguii imet fe lint æqunles, &iæquales angulos
fubtendentia lattera inter fe æqualia erunt: quod mentir-aire

oponuir. ICar. Hinc omne triangulurn æquianguium cit quoque æ-

quilaterum. "P R O- i
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I 5. hujus.

s

EUCLIst ELBMENTORUM
qPRÔP. VII. THEÔR.

In «de»; rafla lima, imbu: riflera "81: liner), dire
du: refit [inca æyualer, caltera dtm’ non couffin-l
tumtur ad aliud rague dine! punâ’um, ad «fait»:
partes, eafilem, 71m prima rafla: liane, termina:
brabants.

Si enim fieri potcft, in eadem méta linea A) duabus eif-
dem mais lineis AC ce, slia duæ reétæ liriez AD Da æ-

uales, airera nlteri coufiituantur ad aüud atque ahuri pud-
m c 6c D 5nd «(dem partes ut ad c 8c D,

eofdem habentes terminos A 8c B,quos pri-
mas retâte: lineæ, ira ut ca quidem fic ae- c
qualis DA, eundern, quem ipfa terminum,
habens A; en vero lit æqualis D3, eun-
dem habens B terminaux; 6c c D jungatur.
ltaque quoniam A c efl: æqualis A D; erit,
8: angulus A c D augulo A D c æqualis a.
Major i itur cit ADC angulus, angulo
a c D. (âme angulus B D c angulo B c D.
mulro major cric. Rurfus quoniam en cit A B
æqualis D3 8: angulus B ne æqualis erit
languie 150D: oitenfus autem cit ipio multo major; quod
fieri non potelf. Non igitur in cadem reâa linea duabus cir-
dem redus lineis aliæ duæ redise lineæ æquales, altera alteri "v
confiituemur ad aliud arque aliud pun6tum, ad enliiem par-
tes, eofdem, quos primæ reâæ lineæ, terminas habentes;
quad oitendiffe oportebat.

PROF. VIH. THEOR.
Si dm triangule d’an lutera dauba: Iaterilm: æçaalîa ba.

haut, allerum aItcri; balzan: autan é) bali»: bali
tyualem; angulam 7m ne, qui egualzbusqlattrilmr
continetur, angula arqua m baladant.
Sint duo triangule. A B c,D E F,

quæ duo lutera au, AC, duo- A
bus lateribus D 1-: D F æqualm
habeant alterum alteri; ut fit
au quidem æquale DE; AC
vero ipfi DF; habeant autem,
6c bafim ne bali a? æqualem. B c

1



                                                                     

LILDR’ I. uDico angalunrquoque a A c mgulo a n F æqualem de, Tri-
angulo enim A B c applique ipfi DE F triangulo, a: purifia
quidem n ofito in a; recta vero liens a c in et: congrue:
8c c pungtum punâo r quoniam ne ipii El? cit æ ualis.
huque congruente B c ipfi r. F g congruent &- n A A c i 1s en
DE fi enim bafis quidem nc bali et congruit; lutera au-
tem a A 4c luteribus un Dr non congruunt, (cd fitum
mutent; ut se GF: ponitituentur in eadem real: linea, dua-
bus eifdem mais lineis, aliæ du: refila lineæ æquales, mm
alteri , ad aliod arque ahuri punâum; ad «lueur partes;
cofdem habentes terminus. non conitituuntur autem; ut de-
monitratum nelt. non igitur, fi bafis ne congruit bali EF, 4317.1.1.
non co eut a: n A se lutera lateribus n D D r. congruent jus. -
igitur. nature 8c angulus n A c angulo EDF congruer, 8c
ipfi cri: æquzlis. Si igitur duo trimgula, duo latere, duobus
lateribus æqualia habeant, alterna: alteri; habeanr autem 8c .
bafirn bali æqualem: angulum quoque æqualibus latenbus
contenruln angulo æqunlemi habebunt: quod demonltnre

oponebat. . I - -PROF. IX.IPROBL.

24mm angulmh refiilineum mm». Icare.

,Sit dams angulus reétilineus nAc;.itaq’ue oponetipfum
bifariam Icare. Sumatur in [inca A a
quodvis punâum D; 8: à linea Inc ipfi
A D æqualis a auferatur A E ; junétaque D E
œnftituatur firper eaôtriangulum sequilate-
mm Dm; 8c A r jungntur. Dico anguluml
a A c à refis liner: A F biflrinm fecari.
(banian! enim A D cit æqualis A a ,- com-
munie suzem A P: duæ Da A F duabus
n A A r: æquales flint, alter: alteri; 8c ba-
fis Dv-æquulis bafi en. Ingulus c igitur i
DAF augulo sa F cit æqualis. qmre dal
tus an lus reailineus sa c à recta linea
A F b. riam foetus e11; quod facere oportebnt.

’ PROF; x. PROBL.

Daim». raflant finira»: terminatam àifizriam fêtera.

Sir data refis linea rermiuuta A a; oportet i plàm A a bifariam A .
(cette. conltltuatur fuper a ce triangulum æquilaterum A a c; a a. najas.

8c



                                                                     

12 EUCLIDIS ELEM’ENT’oRUM
i 9. bujus. 8: fècetur 4c 8 angulus t bifariam refis linea c1); Dico A a i

rectum lineam in punéto D bi- l c
fariam feeari. (liioniarn enim
A c efl: æqualis c a; communis
autem c1); duæ AC cD dua-
bus 3c CD æquales funr; al-
tera alteri; 8e angulus Acn’æ-
qualis angulo aco. bafis i itur

, 4. hui"! 4D bali BD cit c æqualis. r . A D. B
id tecks linea terminera A a brimait: feâa eû in punâop:
quod facere oportebar, - ’

PROF. x1. PROÈL.
Date refit [bien à purifia in ipfi: dataiadreâ’ar an-

guIaJ reéïam [imam lustre; ’ .
Sir data refit litres A a, 8c datura in ipfa punétum c. opor-

terà punôto c ipfi A n ad reCtos angulos reflua linearn du-
I cere. Sumatur in ne uodvis punétum D: ipfique en æ-

... a, mus, qualis n ponatur c a, 8: uper DE - .
5 ,, hum conltituarur 6 rriangulum æquzli- E

larerum une, 8c ne jungatur.
Dico datæ reélæ lineæ A]; à
punéto c in iplà data, ad reâos
angulos duéÏam elfe se Q10-
niarn enim Dc cit œqualis ce, A D C E B
8: ne commuais; erunt duæ
ne ce duabus ce cr: æquales, alter: alteri; 8c bans DE

t 3o 1min et]: æqualis bafi sa. angulus igirur DCF angqu sur: eft cæ-
qualis, 8: l’un: deinceps. Quando aurem recta une: fuper
reâiim lineam infiltens, cos qui deinceps font, angulos æ-

d nef. la, quales inter [e fecerir ,- reétus d cit urerque æqualiurn angu.
lorum. cégo uterque ipforum DCF ses en: rectos. Dam
igirur re æ lineæ A n à punâo in lofa date c ad reâos an-
gulos duéta eft F c mai linea. (lund redire oportuir.

mon x11. PIROBL. s
Super Jan: rafla lima infinita, à 1an purifia, quel

in en mon efl, perpendicularem reliant [imam Ju-

cere. ’Sir data quidem reéh linea infinira A a, datum vero pun-
étum c, quod in e: non cit. Oportet fuper du: i961:

i me:



                                                                     

L133; I. t;’linerinfinitn A3,.i date panât) c, quod in en non en:
perpendicularern reânm linenm

ducere. Sumer enim ad sl- crem partes ipfius A8 refit: li-
neæ quodvis phaéton) D: 85
centre quidem c, intervalle nu-
tem en circulas A defcribntur A a E 3 nm.- 3.
son: &scinnbifariam bie- hum.cetur: junganturque ce en D
ce, Dico fuper dm man hues infinita au, à date pun-
&e c, quod in en non cit, icularem c H duthrn elfe.
Qioniam enim zquafis en ipfi ne, communia auteur
ac, dune on ne, dual!!! en ne æquales funt, alter: n!-
reri; 8c bali: ce eft æqualis bai: c c. Angulus igirur cm;
angulo c a n en z æqualis, 8: funt deinceps. cum auteur rem s s. 50le
linea friper rectum linearn infiltens, ces qui deinceps [ont an-
gales, æquales inter fe fecerir’ redus Il et! uterque æqualiurn a Der. le.
anguiorum 8: qu: infiflir re a liner: perpendicularis appel-
latur ad eam, cui infiltit. ergo fuper data refit: linea in-
finita A8 à date punCto c, quod in en non en, perpendi-
cularis duels m’en. (410d facere oportebar.

PROF. xm. THEOR.
Cran "(in [bien [riper "a": ronflent lisent anga-

Io: ferait, v: duo: "En, ne] loch: 7:81: cyan-
Ie: finet.
Reâa enim linea quædatn A8 fuper teaser ce confiitens

angulos fait: en un. Dico en ABD angines vel
duos rectos elfe, vel duobus mais æquales; fi enim c ne :3

æqualis ipfi une; duo reâit n nef Je.faut; fin minus , duestur à - E
Punôtonipficnadreâosban- A 6".thi gulos a a. anguli igitur est:
8.8D fun: duo ruai. Et quo-
"aux! enfla, duebus c135 AIE

e æqu is commuois appo- .narur a lEn: ergo anguli c a a D B c
un tri us angulis en un un fun:t æquales. Rurfu: - ,
quonum D un angulus cil: æ un duobus D a a z a A, com- : mon:
munis apponatur A ne. angu i igitur ou A ne tribus Da a
En A ne æquales funt. At oltenfilm cit angulos quoque
CBE en D eildern tribus zquales die: quæ vero eidern (une
m3111, d ô: inter fe æqualia funt : ergo ô: mguli c n a a ne 4 "au".
’ un ne (un: æquales, [untque en ne duo recta

nnguli
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mguli, igitur aux un duobus mais o iles erunt. et
cum méta linea fuper reétam üneam co ne angulos e-

’ cent, vel duos reôtos, vel duobus mais æquales efliciet.

4 l3. 1min.

Quod oportcbgt domonitrare. w
PRO P. XIV. THEOR.

Si a! aliçuam raflant Iineàm, nique adpunâ’am in en
’ Jim rafla: [MM non «(enflent parte: pafiw, angula:

qui deincep: faut, nimbai refit) 47mm fiterint;
ipft rcéïænlinm in «éraflant [ibi invùem nant.

Adaliquam enim mél-am une!!!) A8, arque ad. punâum
in en a, duæ refila lineæ a c BD non ad eddem s po-
fitæ angulos, qui deinceps funt, ARC ABD du us reüi:
æqua!cs fadant. Dico BD ipfi I
c a in dircCtum efl’c. fi enim BD
non cfi in direétum ipfi ca, fit
ipfi c B in direétum au. Quo-

niam i irur mita [inca AB fu- -pcr re am c a E confiitit; an- :3li ABC A DE - duobus mais

unt æquales. Sed a: gnguli v . . V
A B c A B n (ont æquales duobus mais. Anguli igitur ca A
un ipfis CIA un squales crunt. Communie aufemur
ne. Ergo reliquus un; reliquo A En cit miner
majori quad fieri non porefl. Non igitur n E c in ireélum
ipfi ne. Similiter ofiendemus negue aliam quamPiam eflè,
præter a D. Ergo c n ipfi on D in imam: crin Si igitur ad
aliqmm reâam Iineam, arque ad punâum iman duæ refit
lineæ non ad cafdctn partes pofitæ au los, quitdeinoe
font, duobus mais æquales focuint, ip reâæ une: in
rcétum fibi invicem erunt. Q1061 demonflnœ opondm. .

DROP. XV; THEOR.
V Si du? "84’ lime fi invitent [emmêla «gala: gui a!

venin»: fion, inter f: æquale: fioient.
Duæ enim reâtæ lineæ A8

c D fe invicem feeenc in pun- C
(to il. Dico angulum quidem
ARC angulo un; angulum
vero c En angulo A x n aqua-
lem me. (bonifia enim roda
linon A z fuper refitam c D con-

A .

D
u;.1mjus. Encornugulos facic ou un; d’un: hi duobus mais

æqualcs



                                                                     

1.13an. 1;æquales. Rurfus quoniam méta fine: DE fupcr remua A:
confifiens fait angulos Ann ou; cran: au: pas an-
guli æquales aduobus mais. Oltcnfum nutem efi un los
quoque c E A A a D duobus mais cm: æquales. Angu i igi- 4
tur c E A A E D an ulis A a D n E a æquales funt. Communi:
auferatur A En. rgo reliquus 6 cc A reliquo ne D cit æqua- a Miong.
lis. Simili mime, 8c angùli c En DEA æquales oficndun-
tut. Si igiturduæ reâæ lineæ (e invicem feeucrint, angulos,
qui ad verticem fnnt, æqualcs efficient. QIOd oücndcre

oporrebat. p
Cor. x. Ex hoc ruanîfefte confia duas métas lineas [a in-

vicem (acaules, facere angulos ad feâioncm quatuor mais
æquales.

Cor. 2.. Dames anguli cucu unum punâlnm, conflituti confi.
dan: angulos quatuor mais æquzles.

IPROP. xv1. THEOR.
Omnis-trianguli une latere produâ’o exterior angala:

«tram Marion, (a. oppofito efl union

Sir trian lum ne, 8: unuin ipfius lutas 3c ad n pro-
ducatur. ico exœriorem angulum ACD utrovis interi-
0re, 6c oppofieo, videlicet au, 8: a AC majora!) eflè.
.Sccctur enim Acbifariam a in s, a: junda
a a producatur ad F; ponaturque ipli
a 3’ æqualis E F. ungatnr præterca c,
8: AC ad G pr ocarun Quoninm ëb l
un A a quidem eût æqualis En, a n vcro
ipfi en, duæ AE Enduabusca traqua.
les funt, altera altefl: 8c angulus un
angulo F ne cit æqualis 6, ad verticem e-
nim funt. Bafis igirur A8 æqualis t et!
bali PC; 8: A a. B triangulum triangule .
ne 8c reliqui anguli reliquis angulisz un-
les, alter mon, quibus aquilin lacera ub- - F1 t 4
tendnntur. Ergo angulus n Al: cit æqualis angulo E c r. Sud
ne D angulus major dt ipfo sur. Major igimr cit a’ngùlus
ac o angulo 3A a. Simüiter «tu! lima ne biftriam feâa,
caudaux: enim aco angulul; hoc dt 4c n angulus angulo
A ac major. Omnis igitur triangculi 132k latere ,produéto ex-

tenormgulœ mis intarior . o m en. Quod
apurant ammonitrate; e, 0P - « la,

d I d n P R O P O-
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PROP. XVII. THEOR.
Omni: trianguli duo angali influx refît: minore: fiât,

quemolomngu: fampli,
Sir triangulum A a c. - Dico ipfius A]; c trianguli duos au);
los quomodocunque [nm tos duobus métis minores eût. ,.

roducatur enim a c ad D. Et
quoniam trianguli Anc exte.

"si Mus. iior angulus ACD major I en:
interiore,’ 8c oppofito ABC:
communis apponatur ACE An-
fuli igitur ACD A c. B angu-
is A se A c n majores funt.

513.5413. Sed ACD non (un: 6 æqualcs B C - D
duobus mais. Ergo A ne BC A duobus métis (un: minores.
Similiter demonfirabimus angulos quoque BAC Acn item-
que CAB ABrC duobus mais minores elfe. Omnis igirur
trianguli duo anguli duobus mais minores faut; quomodo-

i moque fumpti. Quod demonfirarev oportebat.

PROP. XVIII. THEO RÔ
Omni: trianguli Maju: 141145 mnjorem «galant [ub-

tendit. l .Si: triangulum ne habens Iatus ne latere A8 majus.’
Dico, 8: A ne angulum nngulo ac A majorera elfe. Œo-
ni’amvenim AC major eh, quam A
An, ponatur ip au æqualis
AD; 8c a D jungatur. Et quo-.
niam trianguli a Dc exterior
angulus ei’c AbB, cri: i3 ma- w

0 iô-MÏM- ior a interioré, 8c oppoGto Dc B.
5 sa. Mus- Sed A D B æqualis b cit ipfi A BD,

i quod 8c latus A a lateri A n fit B C
æqùalc , major igirur. efi ô: n a D . angulus languie ne a
quare A B c ipfo A c3 multo major eut. 0511m? lgltul’ trian-
guli majus latus-majorem angulum (ubtendic’; quod oponc-
batl demonftrare.

PROP. XIX. THEOR.
Ornais trianguli mgbr angulm "ajut 14m: jubtmdit.

Si: triangulum ne majorem habens ARC anguluin sin-
gulo B c A. Dico 8c lama A c latere A B mains eue. SI enim

. non
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non cl! majua, vel ac cit æquale ipli au, vel ipfo minis, A
æquale igirur non efi, mm 8c
angulus nec angulo A cn’æ-
qualis a efièt; non cit autem.
Non igirur ac ipli A a cl! æ-
quale. Sed neque minus. elfe:
enim 8: angulus au: angulo
ne n minor 5. atqui non dt,
non igirur ac minus elt iplo
A n. Oltenlum autem elt neque æquale elfe; ergo ac ipl’o
au elt majua.’ Omnis igitur trianguli major angulus majua
hm: fubrendit. 030d oportebat demonltrare.

PROP. xx. THEOR.
Ornais Magali à» lutera relique majora faut, gua-

modmmçue lampa. r .
Sir enim rriangulum A n c. - Dico iplius a a c trianguli duo

latera relique majora elfe, quomodocunque fumpta: vide-
licet lacera quidem 3A AC majora latere 3c; latera veto

A a ac majora latere ac; 8c Dlatera ac ca majora ipfo A3.
producatur enim n A ad
punétum a; ponaturque ipli
c A æquaiis and; 8c chuno
garur. quoniam igirur DA elt
æqualia ac erit a: an ulus
ADC angulo ACD æquais à. n * " l .C
Sed aco angulus km ’ r elt an o aco. Angiaius iglou
BCD angulo A DC et major; t quoniam rriangulum cit
Des habens sa!) angulum majorem angulo nDc; ma-
jorem autern angulum majus lama fubtenditc: cri: lama
DE latere ne major. lad ne elt æquale iplia na ne. quart:
latera 8A acaipfo ne majora funt.- fimiliter oltendemus,
8c latera quidem au ne majora elle latere ca: latere ve-
to ne ca ipfo A8 majora. Ornais igitur trianguli duo la-

; 1. bnjua.

6 18. bnjul.

a 3. barjos.

b 5. hujus.

c 19. hujtu.

tera relique majora (ont, quomodocunque fumpta. (L’od-
oficndere oportebar.

PROP. XXI. THEO R.
Si terminir unie: lateri: trianguli in: "au lime:

mm conflimnntur, [ne reliçuir mon: Magali 10
tcribu: minore: guident emnt, majorem me aga--
la»: entrechat.

B I Trian-
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a ac. haha.

6 Axînln4.

e 16. hujua.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
Trianguli enim A 3c in une latere ne à ternirais ne duæ

relia: lineæ inrra conflituantur a D oc. Dico a D DC reli;
quia duobus rrianguli lateribus sa AC. minore; quidem
elfe, vero continere angulum A
B D c majorem angulo a A c;
producatur enim BD ad z. 5c
quoniam omnisrrianguli duo la-
tera relique font majora,- erunt
trianguli au: duo lacera sa .
ne majora latere ne. com-
munis ap natur ne. ergo B csa ac ip En ac majora la (ont. rurl’us quoniam cran
rrianguli duo lainera ce un l’un: majora latere c n, commu-
nis apëonatur D a. quare c a. a a ipfis c D D3 [une majora 6.
Sed o enlum elt sa ac majora elfe en ac. multo igitur
n A A c ipfis au D c majora (ont. rurfus oniam omnis
trianguii exrerior angulus interiOre 8: op no cit major r :
cric trianguli c DE errerior angulus BDC major ipl’o CED.
Eadem ratione 8: trianguli a a a exterior angulus c a a ipfo
sa c efiimajor c fed angulus a DC ottenl’us cit major an-
gulo ces. multo igitur une angulus angulo une m’ r
erit. Que li à terminîs unius lateris trianguli du r
lineæ inrra confiiruantur, ha reliquis duobus rrianguli la-
teribus minores quidem erunt, majorem vero angulum cons
rinebunr. (En demonltrare oponebar.

PROP. XXII. PROBL.
Ex tribu: refit] finir, 71m tribus "au liner) «Inti:

4’7ka faut, triangulaire confirmera. Oportet autan
duo: relique majora (jà, wmodocunguefumptar;

miam mais Magali jan latere relique majora
faut, guadmnnyae fumpte. i
Sinr ne: data: reaœ lineæ î, a,c, quamm du: reliqua ma.

jores tint, quomodocunque umptæ, ut fcil. A, a, quidem
(in: majores quam c,

A,c,vero majores quam A Ua, 8c prærcrea n,c,ma- A Il:jores quam A. lraque D 1 H coporter ex mais lineia
æqualibus ipfis a, a, c,
triangulurn conltituere.
exponatur aliqua reâa
une: ne, terminus quidem ad D, infinita veto ad a, a:

. l t ponatur



                                                                     

Ll-BER I. . 19,ponatur ipfi quidem A sur, ipfi vero a æquaIis po, a 3. hujus.
. 8: ipfi c ualis en: centro 1:, intervalle amen: r1)

circulas b de cribatur px L. rurfufque centra c, 8c intervalle . a, pana],
en alius circulus un defcripatur, 8c jungantur x1? KG.
Dico ex tribus refis lincis æqualibus ipfis A, n,c, triangulum
KFG conflitumm die, quomam enim punaum r centrum
cit D tu. circuli; erit FD æqualis tFK. [cd FD en æqualis c nef. Ir-
A. Ergo 8: Px ipfi A cit æqualis. rurfus quoninm punâum.
G centrum cit circuli L x a, cric c H æqualis tex. (cd a H
dt æqualis c. ergo a: GK ipfi c æqualis crit. en: autcm 8:

, Fa æqualis a: tres igitur Raz lincæ x1? ne 6K tribus
4,3, æquales fiant. (gare ex tribus mais lineis K1? FG au,
qua n: æquales tribus dans mais lineis A, B,c, triangulum
confiitumm cit KFG. mati faccre oportebat.

PROP. xxm. PROBL.
Æ dam» "En": finaux, à. ad dation in u panifiant,

data angqu refiilineo agneler!) angulum reâ’diuum
confinera,

. Sir data-quidem refila linea A8, datum vero in ipfa pun-
Gnm A; a: dans angulus reailincus n c a. Oportet igitur
3d daram rectum fine-m A B, 8c ad datura in en punCtum A
data angulo reâüinco

DCE, æqualpm angulum c Amailincmm conttimere. A - .fumantur in utraque ip-
fsrum c n c a quævis   .

* punéta D, a, ducatur ne » .
DE, 8c ex tribus r   v ’
liqçis, quæ æquales (in: E . I

- B
mbus en DE ne trian-

um aconfiituatuum, - h .ne ut en fit æqualis A F, 8c c E ipfi Ac, 8c D E îpfi F6. "7" up”
laque quoniam duæ ne c E duabus FA A a æquales funt,
alter: alteri, 6c bafis DE en: æqualis bali se: erit a: an-

lua DCE angulo FA c æquaüs b. Ad datam igitur rcaam
imam A a, 8c ad datum in ca punCtum A, dato angulo

reflilineo mon æqualis angulus rcâilineua confiitutus en:
F A c. Œod facere oportçbat. .

P-R OP. XXIV. R O B L.
Si duo triangule. dm lutera duobmlateribm 4714454 lm-

ômnt, «Item»: altcri, angulmn mon": angqu m420-

  v B 2 I ’ rem,

b 8. hujul;
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a 23. hujus.
n

5 3. hujus.

c 4. bujns.
d j. huJus.

e x 9. bahts.

Eucnmrs ELËMENTORUM
rem, qui 4714411114: nais livrai: commun: à 64-

fim bali majorem (mâchant.

5m: duo triangula A 3c par, quæ duo lacera AH AC
dpobus latenbus DE DE æqualia battant, alterum alteri,
vrdclicet lama quidem A a æquale lateri D a; lattas veto AC
squale DE: At angulus
hac anulo EDFÛEA  Drmajora icot a: Infini . x
ac bah a? majorem elle.
quoniam enim. nngulus
a AC major cit angulo
E D F, confiituatur a ad
reaam lineam DE, 8c p------ËE Gad punâum in ca D,

angine au æqualis an- Fgu us une, ponaturque altcrutri ipfarum Ac Dl? æqualisb
ne, a: en sa jungantur. itaque quoniam An quidem efl:
æqualis DE, Ac verojpü ne, duæ a A A c duabus EDDG
æquales funt, alter: alteri; a: angulus a A c cit æqualis angu-
lo E DG. ergo balîs 3c bafi sa efl: cæqualis. rurfus quoniam æ-
qualis cit DG ipfi D F; efi angulus D F G angulo D c F d æqua-
lis: erit itaque D FG angulus angulo se F major. multo igitur
major efl: E F G angulus ipfo sa F. ô: quoniam triangulum et!
E ne, angulum E FG majorem habens angulo E a F; majori
autem angulo latus "major (ubrenditur c, erit a: Iatus a a
latere EF majus. fed ne latus cit æqualc lateri nc. Ergo,
8c ne ipfo a r majus erit. Si igitur duo triangula duo latere
duobus lateribus æqualia habeam, alterum alteri, engaina:

’autem angulo majorem, qui’æqualibus mais lineis conti-
netur: 8: bafim, bali majorem habebunt. Œod oponebat
demonfitare.

PROP. xxv. ,THEOR.
Si Jan triàngula duo lutera duobus [clarifias 4714412: ban

banni, 4113m»: «kari, Æqfim une bafi majorem: à"
angulam augulo, gui qualifia: [denim confinant,

majorem Méchant. .
Sint duo triangula ne DF’F, quæ duo litera A3 AC

duobus lareribus DE D? zqualia habeant, alternat aluni,
videlicet lattas A3 æquale hteri DE, a: latus AC lateri DE:
bafis autan 3c bafi a? fit major. Dico, ô: angulum

. , , .. a Ac



                                                                     

Lrnnn I.
ne æquo EDF majorem eflè. Si enim non et! major,
vol æquo in eû, vel minot. Æqnalis autan non cit mgulua
turc angulo EDF: effet enim, D
g bafis ne bali El? æqualio a.

on cit auteur. Non J’aima-
zqualis dt a A c.angulus me
gulo EDF. Sed ne ne minor.
miner enim effet b bafis ne
bali EF. Atqui non cit. Non .-igitur angulus B A c angulo B C E F
EDF cit miner. oitenfum autem cit neque eflè æqualem.

, Ergo angulns BAC angulo EDF neceflàrio major erit. Si
igitnr duo triangula duo latent duobus lateribus æqualia ha-
beant, alterum alteri, bafim vero bali majorem; 8c anguo
lum angulo qui æquaûbus lateribus continetur, majorem
habebunt. (km demonfirare oportebat.

.PROPI. XXVI. THEOR.
Si duo triangule duo: angulo: duobus ungnlir arguai" ba.

beauf, «Item»: alleu, unum ne leur uni lateri. 4’-
guak, ne! que»! tqmlibm a jota «gala, ne] and

. un! requin": angulorum fütenlitur; à! ra igue
bien reliqai: [nimbus «rondie, 41mn»: allai, (a! re-
liquat» «gala»: reliïuo doguin 2734km babebunt.

Sint duo triangule A nc par, que: duos nngulos ARC
sur duobus angulis DBF EFD æqunles habennt, nlterum
alloti, "doucet angulnm quidem ARC æqunlem angulo
05?; angulum veto son angulo un. Habnnt autem,
8: unum lotus uni larron æqua- ’ A
le, 8c primo quod æquahbus G - D
edjacet engnlis; trempe latus ’
ne luter! EF. Dico, 8:. reli-
que lacera reliqnie lateribus æ- ,
quarre honore, alterum alteri,

lotus (c. A8 lareri DE; 8c la- L-...
Frus ne ipfi DF, 8c reliquum B . HC E

angulum BAC reliquo angulo EDF æqunlem. Si enim in-
.æqualis efi A8 ipfi DE, una ipfnrum major efl. Sic major
A8, ponaturque on æqualis DE; 8: GC jungatur. Qu-
niam igitur sa quidem efi.æqualis DE, ne vero ipfi EF,
duæ on ne duabns DE EF æquales (ont, altera alteri: 8c
angulusonc æqualis nngulo par. bafis igitur cc bafi
DF efl: a æqualis: 8c onc’triangulum triangulo DE F, 8C re-

. d ’ B 3 d I ’ liqui

’21

og..bll’fu.

514.!:o’ps.

4 4.. bailli.
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a 4. bujus.

i ex byp.

c r6. hnjus.

Eucuois ELEMEizronuM
liqui anguli reliquis angulis æqnales, alter alteri, tribus æ:
qualia lare a fnbtenduntur. ergo ces angulus æqnalis
angulo ni E. fed angulus DFE angulo son tandis po-
nitur. qu re, 8c aco angulus an nlo ne A æqualis,
minor majpri, quad fieri mon pote . non igitur inæqualis
cit A n i n D E. ergo æqnalis erit. cit autem, 8c 8C a: na-
lis a 1:. taque duæ A B 3c duabus D E E F æquales. tint,
altera alteri, a: angulus ARC æqualis angulo DEF. Bafia
igitur A c bafi en F, 86 reliquus angulus n ac reliquo angulo
E DE en æqualis. Sed rnrfns fiat latera, quæ æqualibus an-
gnlis fnbtenduntur æqualia, ut A! ipfi DE. Dico rurfua, a:
reliqua latera reliquia lateri- A Dbus æqualia eflè; AC quidem a
ipfi DE, ne vero ipfi EF: a:
adhuç reliquum angulnm ,
une reli no angulo EDF æ-
qualem. ignim inæqualis cil:

ne ipfi EF, nua ipfarurn ma- ...-..jor cit. Sit major Ec, fi fieri B HG E P
poteit, ponatnrque En æqualis EF, 8c au jungatur. (bo-
nia’m igitnr au uidem cit æqualis EF, a E vero 3G DE;
duæ A3 En dna s DE El? æquales (ont, altera teri. a:
angnlos æquales continent; ergo tbafis A a bali Dl? cit requa-
lis: 8c A En.triangulum triangulo DE? 8: reliqui anguli
reliquis angulis æquales erunt, alter alteri, quibus æqualia
larera fubtendunrnr. Æqualis igitur et! angulus a HA an-
guloEFD. fed un cil: æqralis fangulo BCA. Ergo, 6c
un angulus angulo raca et! æqualis. trianguli igitur
au c. encrier angulns nua æqualis cit inter’iori été)?»
pofito n c A, quod fieri non poteil: r. quare non inæq ia
efi a c ipfi E F. æqualis igitur. cit autem, 8c A n æqualis D E.
duæ igxtur A B Ec duabus DE E F æquales funt, airera alteri:
an ulofqne æquales continent. quare bafis A c æqualis oit
baËl DF, à: A ac triangulurrr triangule DEF, 6c reliquus

,angulus BAC reliquo angulo EDF cit æqualis. Si igitur
duo triangula ducs angulos duobus angulis æquales habeant,
alterum alteri, unumqne lattis uni lateri æquale, vel quod
æqualibus adjacet angons, vel quad uni æqnalinm angule-
mm fubrenditur; a: reliqna latera reliquis lateribus æqna-
lia, alterum alteri, a: reliquum angnlum reliquo angulo æ-
qualem habebunt." Quod oporebat demonitrare. i.

PROS.



                                                                     

I. ,1 a E n I. a;
PROP. XXVII. THEORX

Si in du: "au linea: "En linea une"; alterna: an-
garie: inter fe agneler feeerit, faufil; errant "En

net. .ln duas enim recta: linons A! on, méta linea E! inci-
.dens alternos angulos A E F En) æquales inter fe faciar.
dico reâam lineam en ipfi en parallelam elle. Si enim
non en pamilela, produaæ
,43, cD,vel adpartesn Dcon-
noient, val ad partes A c.
producantur, oonveniantque
ad partes n D in un&o a:
itaqne c EF triangni exterior
auguras A E r: major a cit inte-

riore a: oppofito ne. fed 8: -æqualis à, quod fieri non poteft. non igitnr A a c D prodnétz b ex tu».
ad partes En Convenient. fimiliter demonfirabitur neqne
convenire ad partes Ac. quævero in neutras partes couve.
ninnt, parallelæ tinter fe fnnt. parallela igirur en en ipfi and. 3:
c D. Quare fi in duas métas lineas méta linea incidens alter-
nes angulos inter fe æquales fecerit parallelæ inter le erunt
reaæ lineæ, quad oltendere oporte at.

PROP. XXVIII. THEOR.
Si in dans "En: linea: reâ’a linea incident exterïorem

«galant inleriari, é oppofito, à ad enfilent parte:
ennoient firent, ne! interiorer, à ad enflent parte:
duobus mais agneler; parole]: mon inter je refit
linea.
ln duas enim métas lineas a n en reéta linea Il? inci-

dens exterioreman ulnm E G B inreriori, a: oppofito G H o
æqualem faciat, ve interiores 8e ad eafdem partes ne u
6H0, duobus mais æquales. E
dico rectaux lineam au reâæl

.CD paralleiam elfe. moniam Benim son angulns æqualis cil:

a angulo G a D, angulus autem a Ex le".un angulo non b, erit 8: Cfiî-D b relaps.

. F
angulus AGH angulo GHD æ-
qualis: 8c [ont alterni. paral-

(lela igitur cit A E ipfi coc- rurfns quoniam anguli son cExam-Ï
aux) duobus reétis (th æquales ., 8c faut noir BGH æ- endente.

B 4. ’ qualcs
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d r3.hu]u3.

Evcnrnis ELEMENTORUM
quales duobus mais Il: ernnt angnli un; juan angulis
ne H o un æquales; commuois inferafnr son. reliquus
igitur ne H cit mils reliquo sur): 8c (ont literai. ergo
A a ipfi c D par leia’ erit. Si igitur in durs. redus lineas
reCta linea incidens exteriorem angulurn interiori, .8: o
pofiro, and eafdem partes æqualem ficerit,vel interiores,
ad ehfdem partes duobus reétis æquales; paralleiæ ernnt inter
fe recta: iineæ. (km demonfirare oportebat; ,.

PROP. XXIX. THEOR.
In paraflela: refila: linea: refila linea incident, à alter-

na: angnlo: inter fe a qui", ée carminent interiori
à appiyito à. ad eaf en: partes 4924km, é- inte-
riorer, à ad enflent partes daubas mais 49min

efiiciet. . i .In paraiielas enim métas lineas A B c D méta linea incidat
E r. dico alternas angulos A G H c H D inter (e æquales efiicere,

i 8c extériorem E c B interiori, 8c oppofito, à; ad eafdem partes

a r;.lmjue.

tuions. la.

e 1;. najas.

.reâis æquaies officia. Œod oportebat demoniirarÊ.

cran æqnalem: 8c interiores, E
8c ad eafdem partes a c a c H D
ditobus mais æquaies. fi enim A G B
inæquaiis cil: AGI-1 ipfi GHD,
unus ipi’orum major. en. fit
major AGI-l. 8c quoniam non C H’ D
angnlus major cit angnlo on D; i î
communis apponatur DG H. an- i F
fun igitnr acre son angniis son GHD majores (ont.
cd anguli ac a BG H,funt æquaies duobus reétis 4. ergo

B o H c En anguli fnnt duobus mais minores. quæ vero a
minoribus, quam funt duo redi, in infinitum producuntur
métas iineæ, inter fe Conveniunt i. ergo naze lineæ A! c D
in infinitum prodnŒtæ convenient inter fe. atqni non con-
Weninnt cum parallèlœ ponanrur. non igitnr inæqualis eit
non angulus angnio orin. quarre. neceiTario cit æqnalis.
angulus autem [son æquaiis cit angulo sont. ergo, 8:
mon ipfi GHD æqualis erit. commuais a ponatur son.
alguii igitur EGB ne H funt æquales anguis son c HD.
kd E03 Ban æqnaies fun: duobus mais: Ergo, à son
sur) duobus métis æqnales ernnt. In parant-las igitur re-
âas lineas reéta linea incidens, 8c alternos angulos inter fie
æquales, 8c enteriorem interiori, 8: oppofito, 8nd eaiiiem
partes æquaiem; 8e inœriores, 8c ad eafdein puits duobus

ROP.



                                                                     

L133: I. à;PROP. XXX. THEOR.
aident rafla: [fanfan paraflelar, à inter je pt

fellah: nant.
Sir utraque ipfarum An en El? panllela. dico et

A8 ipû en Waltelam cire. [nadir enim in ipfu rafla n-
nea GK. 8: qçoninn in paral- . Ileks métas lineas A8 kF, re-
da linea a x incidir, angulus A
AGI-l angulo sur eft œqua-
lis f. .rurfus  quoniam in pa- E
ranchs reCtas lineas tr en, c
refis linea incidit ou; saqua-
lis en: au? nngulus angulo ’ .
GKDl. oflcnfus autem cit, a: angulus AGK au lo on?
æquaüs. ergo, a: ne: ipfi on æqunlis erit. funt n1-
œmi. parfilera igitur cit An ipfi api. ergo qu: eidem urbi"-
me: linea (un: paulldæ, 8c inter fe parallelæ ernnt. QIOd
opombnr demonfirare.

PROP. XXXI. PROBL.
Ter dem» panât»: du)»: rafla lime purifiais»: re-

âam [imam durera. .Sir damna quidem punaum A, dm veto refit: linea ne
090M Der Ispahan!!! ipfi se reaæ lineæ parallclam re-
ctaux Imam ducere. Sumatur in ne quodvis punâum D,
8: jungntur A n: confiituatur- v
que And refluai lineamn A, a: I ” . , 1...’ad punétum in ipfa A, angulo E V A r a; P.
a D c muant angulus D A a: -8; in direétum ipfi m méta -
hnea A 11 producatur. quoniam B D c
igitur in duas reëtuJineas 3c
a? "a. une: AD incidens al-  
ternos angulos z AD ADC Rita! à mies «sa, a? ipfi ’*”

-B.c parauela crin. r’daçum i itur punétum A daræ reétæ 517. hujm.
lmeæ Bc parallela Euéh en r linea a un. quad facere

oponcbat. IPROP. XXXII. THEOR. ’
Ovni: trinugdi un 141m proJuâ’o encrier «plus

duobu: inmim’bm, à» oppofiti: efl argalis, é- trian-

gin lm fumions 1":ng duobus ne?" and" fané.

, 1:



                                                                     

in

"platina.

EUçLInxs ELnMIEIq’ron-UM
Si; triangnlum A ne: 8c ununi ipfius latus se in n r9.

ducatur. dico angulum exteriorem AC!) duobus internon-
thS, 8c oppofiris c A a un; æqualem aile; a: [tian uli ne:
interiores angulos A n c ac A c A n duobus mais e æqua-
les. ducaux a enim par pun-  
&um c ipfi An refila: linea A Epatauds en. 8c quoniam au

k Ipfi ce. patauds cit, a: in

b 29. hnjus.

c :3.h:jus.

ipfas incidit AC, altemi an-

guli sac ACE inter f: æ- .gaules funt b. mrfus quoniam
AB Panne]: cit c E 8: in ipfas B C D
incidit reéta linea n n, exterior angulus a c n interiori 8c
oppofito ne cit æqualis ô. citenqu autcm chiangulus A c E  
æqualis angulo a AC. quare tous ACD exterior angulus
æqualis cit duobus interio’ribus, 8: oppofitis BAC A po.
commuais apponatur A c a. anguli igitur A en ACE tubas
un; BAC ace æquales film. fed anguli 4cm ne): [age
finales :duobus métis. ergo 8c un CBA ou; duobus
r Es æquales erunt. Ornais igirur triangulinno latere pro-
duCto exterior angulus duobus interioribus, a: oppofitis eçt
æqualis; &vtrianguli tres interiorcs anguli duobus mais
æquales faut, Qod demonfirare oponcbat.

COROLLARIA.
1.0mnes tres anguli cujulquc trianguli fimul fumpti æqqales

fun: tribus angulis cujufque alterius trianguli fimul fumpns.
I 2- Si in uno’ triangule duo anguli sur finguli.aut (mu!
æquales fin: duobus angulis alterius trianguli, en: rdlquus

angulus reliquo æqualis. , . .3. In triangulo fi anus angulus mans fit, rehqm fuma!

unum rcaum coçficiunt. .4.. In triangqu Ifofcele fi angulus æquis crunbus conten-
tas métas fit, reliqui ad bafim fun: femireÇfii. .

7. In triangule æquilatcro angulus quxhbct æquahs cit;
duorum «actum vçl gunius mai.

THEÔREMA
. 0mm un! intuba: uguh’ cujufiuque fig": tu?»
Il’aea c in: Lit. m ne?" hippy? futur qu: [un 11--

nra figura. I . lNm figura «apique "81’15"43 "film pottfi a tu éfih
51.1Mo nation un; [fait ipfiu figura laiera, V: .
peut». in"; b u! rçlôlvinr in du triangule, [î gluten: tlu

I   ne



                                                                     

I. 1 3 a x ’ I.
tria tringla, filés: à aminé, èfie de?! ; gnan fer pre-
telmm une: bora» flinguant» a; d agmtur 61’: tu
"à?! que: fin triugula, fil me tout: migrions

ligulé 41:11:: la»: agnelât ne interinth ;Æ44e une:
"pli literions figure :18: et flue 6h tu n ’ que
tringla, 60e a)! He tu: "au denpfle futur que: finit
la": figura. 0&2. D. î ’

T H E 0 R. Il. 7
Omefiml mm: «pli enjufqu figure mm»; mu-

ffin: Quatuor "du. . .Nain exterionr fait! en 1’»ng enflait! ü tu!
"au que fut lutera figura; mm en: pendule mon
M hetman: [Hi enfant Lia ne "au domptai quem
fut fut luter; figure, par; carrerions enfant quem
"50:. (La. D.

PROP. XXXIII. THEOR. -
9e: and", à! parulie!" tu! «Idem parte: conjun-

guut refit finet, à ibld’ quam, é- panlleke [un

Sint æquales, 8:; parallelæ A n c n: 8c ipfas .conjungmt
ad cafdem partes reélæ lineæ AC un. dico A c BD mules,
8: [mandas elfe. ducaturuenim ne a: quoninm A! paral-
lela cit c1), in ipfafque inci-
dit ne; altemi anguli Mac
a c n æquales fun: a. rurfus A B
quoniam A a cit æqualis en,
communia autem ac, duæ A a
ne duabus ne en (un: aqua-
les; ô: angulus A 8C æqualis I c D
.angulo BCD. bafis igirur ne

’ bah un dt æqualis la: triangulumque une triangulo son:
8C reliqui anguli reliquis angulis æquales ernnt, alter allai,
quibus æqualia Iatera fubtendunrur. ergo angulus A c n angulo
cab elt æqualis. 8c quoniam in duas métas lineas AC un
mita linea. ac incidens, alternes angulos au; un æqtlm-

A . a

31

0 ahi!

54.. huis
ï

i
u

, J



                                                                     

Evcunis ELnMEN’ronUM
:z7.htjus- les inter f: efficit, patauds en: AC ipli une, (menât au-

; 2.9. hujus.

b :6. hujua.

rem en 8! ipfi squaw. 04m igiturnzqulles, a: paralchas ad
«Idem partes .oonjungunt même lincæ, a: ipfææquales, à:
parulielæ faut. QIOd oportcbat demonltrare.

Defin. Parafiehgmm e]! figura guldrilctem ajut lin
eppofiu lnenj’nt pauliela.

PROP. XXXIV. THEOR.
Y’waflelogræmmoeum fpatioram laiera que ex appqfitn,

à. 4401i, inter [à 47144113: fient; à. dumeter en i

bfariau faire. ’  ’
Sir parallelogrammum A8 ne; cujus diame’er ne. dico

ACDB parallelogrammi lutera quæ ex oppofito, 8: angu-
los inter fc æqualia cflè; 8c d ametrum Bcupfum bifariam
(acare. Quoniam enim penaud: cit A8 ipfi on, a: m ipfas
nncidit recta linea né; anguli . - .
literai Anc ne!) intentai: æ- Bgalles (un: a. raffut quoniam A .
ne ipfi un pataud: en, 8: in - t
Un: incidit ne; alterni an- i iguli A c n c a D æquales fun: ’ *
inter (a 4. duo igitur triangule . c D
faut-no C51), quæduoannr ’- :galas a nc a en duobus anglais ne n en!) æquale; habent,
airerum alteri: a: unum latus-uni intcri æquale, (cil. quad
et! au munies inguios, unique commune ne. ergo, 68: re-
uqm lucre rcliquis latoribus ægualù habebunt glternm al-
lai, a: reliquum angulum reliquo angulo æqmlcm, squale
55mn ait laïus quidem A a lutai c D: lattis vernes c ipfi
un, 8c angulus une angulo and æqualis. 8c quantum an-
gulus ARC eft æqualis angulo aco; 8c angulus ont); an-
gulo des; cri! rotas mgulus un) æqualis ton aco.
oflenfus aucem efl, 8c angulus n AC mgulo une squame.

I parallelogrammorum igitur (patienta) lacera, que: ex oppo-
fige, 8c anguh’, inter fe æqualia film. dico adam diapctrum
ca bifariam fecare. quoniam-enim æqualis en: La 1pr en

. communia autem ne. duæ An ne daubas ne on cavales.

e 4. hujuu.
film, du"! mari 8: angulusi A ne æqualis cit angulo son.
5355 iBiKur c A c brafi Da-æqualis. quare, 8c triangulum
A BC trimgulov son æquale mit. ergo dinmeter ac paral-
lelogrammum nana bifarinm (sont. (110:1 oportebat de-

monitrare. -
H 4 P R O 1’.



                                                                     

. r L132: I.
PROP. xxxv. THEOR.

Twelelagramnu faper «de»: bqfi, à in iijh’en peut
[de conflilula, inter je and!) [ML

Sint parafielogrammz une D, une r fuperendem bali le,
a: in reifdcm pardieu. A? IC commuta. dico ABCD Pt-
rallelogrammo sur auquel: elfe. (banian enim parai]:-
logrammum A un, manuà A, p E r
Il: nelt AD Ipfi ne. cadota F-
quoque renoue, a: EF cit æ-
qualis a c. quatre a, An ipfi a
IF æqualis erit b: 8c commu-
nia DE. tata igitur AI trou
DE eüæqualis. cit auteur 8c
A)! æqualis ne. ergo duæÏA 3
en daubas en oc æquales (tint, mon altcri, a: doguin:

Oie-M51

L Album.
e Axiomz.

une æqualis angulo RA n, exterior interiori d, bafis igitur a, 1.5....
En bali se dt cæqualls, 8c En a triangulum æquo]: ttœn- ... in]...
gulo r DC. commune auferatur pas. reliquum igitur tra-
pczium A se D reliquo tupaïa I a c r dt munie f. com- [un 3.
nunc apponatur onc trisngulurn. ergo totutn [mando-
Earnmum un]: toti pardlelogmnmo une? agonie erit.

arallelogramma igirur fuper eadem befi, a: m erfdem -
taudis co’nfiituta inter û: æqualia fiant. Qui oport

«inculture; . lPROP. XXXVI. THEOR.
Pareriëbgrmalf bien MW, à! in «fieu

parafleli: conflzlufitpetçrftle’rfi 47Mo faire,

Sint pmudogramma ne!) "ou Taper aquatinte ba;
s ac rac, a: in eifdem parauelis AH sa confiants. dt-

C° parallelo un: un) parauelelogrnmmo R!GH æ-
quale efl’e. (Enjungantur enim A D E L.
Il cu.8cquonlem aquilin I . *Fa 8c ipfi r-c a: Po æquzlis
lPfi BIT; erit ô: ne ipii un
. nuis. .luntque panhelæ, 8: I
I uconjtmgunt au en. quæ
"un! mies, 86 pamllclas ad - g.eafden!æq ne: conju nt, æ- B C F la
quales, Ë: MW: un! i. e n,-er1 8c squale! (un, p
si parafielæ: quare ne a para lologrammutn en, a: gouale

a il".

31- huit".

taraudognmmo "ont; Mm enim andain Un: IÊ.3;.hujm.



                                                                     

i

i

1

.3°

.32. hnjus.

e 3;. lutina.

6 n. lutina.

e Axîom.7.

i huitain. un a H P

iflituta. dico A a c triangulum g

EUCLIDIS ELEMENTORUM
a: in eifdeur mllelis ac, A!) confiituitur. ûmili utione,
a: a se n pu lelogrammum eidem pannelognmmo a ne a
en: æquale. ergo parallelogrammutn ABCD pmuelograuh
me a non æquale erit. Parallelogramma igitur fuper na.-
libus boulins, a: in citaem pauliens confiants inter le un:
agnelin. Quod oponebat demonflznre.

PROP. XXXVII. THEOR.’
fitangulafuper eaa’em Imfi, à in effilent primidi: eau-

flituta inter le agnelin faire.
Sint triangule A ac D 5c fuper eadem bafi a c, 8c in eifdem

parallelis A D a c confiituta. dico A B c triangulum trian-
gulo D 3c æquale elle. Producatur A n ex utraque parte in
2,? panât: 8c pet n quidem A D
ipfi c A patelle]: ducatur a a, E Pspot. c veto ipfi BD parallela
c F. parallelogramrnum igitur
off unumqne i forum a BCA
on ce, 8c para lelogrammum
a B CA cit œquale c parallac-
gratnmo D BCF, etenitn fuîm- B C
«dem lunt bali ne, ô: in ci dem pauliens se El”: caque pa-
rallelogramrni quidem a a c A dimidium fi A s c triangulum,
cum diameter A E ipfum bifariam feeet: parulielogtammi
vero D a c F dimidium b triangulutn D n c g diameter enim DC
ipfum bifariam rem. quæ nutem r æqualium dimidia (un:
inter fe æqualia funt. ergo triangulum A ne trhngulo D 3c
cit æquale. Triangula igitur fuper cadets) bali, 8c in eifdem
pannais confiituta inter fe æqualia flint. Œod opertebat

demonfirare. -
PROP. xxxvln. THEOR.

7’ in: la a b.afilam, a! mlilms,é’ in ei Hem al-
flelifï’nnjÇiÆa inter je jZnt agnelin. l Par
Sint trian la ne ne: ruper’æqualibus hmm, ac c a a: in

eifdem par elis ne A D con- a A D K
DCE triangqu æquale cire. Pro-
ducatur enim Aià:x811ctraqu:

parte inc,a un z pet
quidem ipfi CpA parallela duca-
tur manager s veto duca-

eh ipfi DCA. ’pa- B C E
nuclogmntnum igitur en: marque ipfotum caca Dcnx.

’ . etquei



                                                                     

21.13511. . . 3xe en: unlklogrammum c n ce uale l lelo- t ;G.hnjnx.
3mm D CPEH: in æqualibus enim (untæqbafibus sans, 8c
in eifdem n n sa parallelis. parallelogrammi vero caca
dimidium cel’c une triangulum, mm diameter An ipfiun ne haine.
bifariam recrut. 8c parallelogrummi Dcnn dimidium c dt
triangulum DCE, diameter enim DE ipfum leur bifariam.
quæ auteur æqunlium dimidia fun: ü, inter le æqualia l’unt. Nehru.
ergo A ne triangulum triangulo Dc a elt æquale. Triangula
igitur arper ualibus bafibus, a: in eifdem parallelis confii-
tutn, inter le un: æqualia. Qui demonllnre oportebat.

P ROP.’ XXXIX. T HEOR.
fringale agnelin [aper «de»: Mfi, à! 4;!"me par

Je: emfiitnta, in eifdem quoquefimt paraflelir.

Sint æqualia triangule A a c DBC laper cadota bali ne
commuta, ô: ad ealdem pattes. dico, a: in eilüem parafie-
lis elIè. ducatur enim An. dico AD parallclam elfe ipli
ne. Si enim non elt parfilent,
ducatur a r A punétum ipfi A D unifie3c patelle a reCta linea A a, ô: l
fic damner. æquale igitur àelt une triangulum triangulo .

tract, me: endem enim elt 637.huju.bali ne, a: in eil’dern 3c, un B c
arallelis. (cd A a c trinngu- -m trial! D ne c elt æquale. ergo a: triangulum .D ne c un un.

æqnale ipfi nec triangulo, mains minorî, quod lien non
midi. non igitur A c ipli s c parallela en. fimiliter ofien-
demus neque aliam quàmpiam Parallelam efle,.præter rpfatn
un, ergo A D ipfi cit patelle a. Trianguln rgitur ægualia
fliper cadet!) bali, 8c ad eafdem partes confirma in erfdetn
quoque (un! parallelis. Œod oportebat demonllrare.

PROP. XL. THEOR.
Trimgala 49min: Ihper bafibm wyaalibur, a!

ailier» par": conflituta in eifa’em quoquejunt pa-

r dis. . I .Sint æqualia triangula Anc cm: fuper æqualibus liafibus
le ce Confiture. dico etiam in eifdem elle parallelts. du-
catur enim An. dico un ipli au parallelarn elle. Nam
li non dt, ducatur pet A ipfi a: parallela au, sa: tallât:- . 344mm
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Ulm

a 37. bains.

6 34.. 1min.

Eucuexs ELIMENTORUM
catin. triangulum igitur ne manguli e un efi tale
cum [u et æqualibus bafibus A :1 àa: in ci dem parallelis DE A?
cenflituantur. fed trimgulum
A n c æquale en: triangule
ncz. ergo 8c triangulum ne:
triangule FCE æ uale erit,
majus minci-i, qu fieri non 4

tefl. nonigitur A]? i [i sa B C Ecit parallela. fimilitcr emonfimbimus neque aligna quam-
piam parallelam elfe, præter un. erg); D ipfi a: parallela
crit. nÆqualia igitur triangula fuper Ibus ibus, 8c ad
eafdem partes confiituta, etiun in eifdem un! pmuclis.
Quod demonitraire epertebat. i I

PROP. XLi. THEOR.
Sifamflelqgrammum, (5’ Iriangulum cuide»: bali»:

45mm In :1!meun fin! parallelù; profilage»:-
mum ipfiu: trianguli duplam en).

Parallelogrammum enim A a c n, 8c triangulum a a c,
bafim habeant enndem 8C, ô: in eifdem (in! parallelis ac
An. dico parallclegrammum A 3cv trianguli une duplum
elfe. jungatur enim AC. tri- A D E
angulum igitur A BC triangule
une cit æquale a 3 manque fu-
per eadcm bafi ac, 8c in eif-
dem n c A E parallclis confli-
tuuntur. fed 43cv parallele-
grammum duplum en: trian-

li "mû, cum diameter AC B C .
[pfum bifariam recet. quatre 8: ipfius a no trianguli duplum
erit. Si igitur pallie! rammum, 8: tmngulum ancien)
bafim habeant, 5c in eifdem tint parallçlis; duplum en:
parallelogrammum ipfius trianguli. Quod demenfime

epenebat. l uPROP. XLII. PROBL.
Data triangqu and: parafielogrammum Çoaflitær:

in data angqu refiilineo. ’ ’
Si: datura triangulum A a c, dams autan reétilincus ap-

Ëul n. laque e ortet, date triangule un . «le parai.
mm ce ’ercin mule inaumœânfqual;

cc et



                                                                     

Liann I.
[accrut Bic bifariatn a in a, a: junéta au, ad reüatn lineam

5c, arque ad punâum in et A F. G.
a, cenltituatur angulus 5 CEP
æqualis ipfi n: 8c par a qui- l! .
dem ipfi 5c parallela ducatut
tac; pet c vereipfi FE du-
catur parallcla c ce. parallcle- Dgrammum igitur cit FECG.
8: quoniam DE. e11 æqualis ne, B E C
crit a: A a E triangulutn d triangule A E c æquale, laper aqua-
libus enim (un: bafibus la E’E c, a: in cifdem n c A c paral-
lclia. ergo trian ulum un trianguli Mac cit duplum. cit
autem, 8c para lelogrammum a a ce duplurn c trianguli
4E c; bafim enim candem habet, 8c in cifdem cit parallelis.

. 33
a le. huila.

lu :3. halos.

c31.bllfil.

il 38. hujna.

04.!. bien.

munie igitur cit F ace parallelogrammum triangule asc-
habetque c E a angulum æqualem angulo D date. Date agi-
tur triangule a ne æqualc parallelo rammuim race con-
üitutum cit, in angule c a F, qui angu en cit saquant. QIOd
quidem facere oportebat. -

PROP. XLIIL THEOR. ç
. 003715.; paraflelogrammi fpatii carmin, gaz cirez dia-

metmm faut, parallalogmmmarum remplumait: in-
tçrfi fun: 447144110.

I Sic parallelogrammum A a ce, cujus diameter un, 8: circa
ipfam un parallelogramtna quidem fiat au se, qu: vere
complementa dicuntur A K x c. dico A K cemplementum
Complcnîente KC æquale elfe. Œeniam enim parauelogram-
mum cit A 3cv, 8c ejus dia- A H
merer 31),.æquale t cit au) Dtriangulum triangule a DC.
turqu quoniam H K F D paral-
lelogrammum cfi, cujus dia-
meter 1) x, triangulum aux
triangule ont æquale a crit. ,eadern ratione, 8c triangulum B G C
KGB triangule x5213. cit æquale. cum igitur rriangulum
quidem aux æquale fit triangule BGK triangulum veto
aux ipfi une; erit triangnlum ne K una cum triangule
HDK æquale triangule BGK una cum DFK triangule. en:
autetn ô: totum triang’ulum au) æquale teri une. reli-
quum igitur A K complemcntum reliquo complemcnto x c
cit æquale. Ergo omnis paralleltàgrammi fpatii eorum, quæ

- - area

l

n 34» 1min



                                                                     

34-

.ua-lwiun. En

5 31. hujur.

c :9. hujua.

ribus, quam [ont due re- - -
au, in infinitum produ- a Ha hie. u.cuntur, conveniunt d in- B

a 43.liujus.

f 1;. hujru;

EUCLIDIS ELEMENTORUM
circa diametrutn fun: parallalogrammerum ce lernenta
inter le æqualia (ont. de eportebat «mentirai:

PËOP. xuv. PROBL. w
111 datant "au": linea»: dm triangule a: au]: paralla-

logrammum applitare in data angqu ra dime.
Sir data quidem méta-linea A a; datum vere triangulum

c, a: dams angulus maintiens D. oportet igitur ad datatn
reâam lineam a a, date triangule c æquale allelogram-
mum applicare in angule ipli Dæquali. Con ituatur trian-

lo c æquale a parallelegrammum a a ne, in angule a a a,
qui cit æquahs D. à: ponatur un in direàum ipli au, pro-
ducaturque ne ad H: 56 per A alterutri ipfarutn-nc EF
parallela bducatut au, 8c Ha jungatur. queniam igitur in
parallelas au EF méta linea H F incidit, anguli un un;
duobus redis æquales c F E
funt. quart: BHF fait; .
duobus mais funt mi- I o

D
notes. quæ veto a mine-

ter (e. ergo un FE pros
duétæ convenient. pro-« ,
ducantur, a: conveniant H A ’ Il
in K: perque K alterutri ipfarum E a F ngarallela b ducatur
’K L, 8c a H c a ad L, M punéta producantur. parallelogram.
mum igitur cit u LK a, cujus diameter H x, 8: circa HIC
parallelogramma quidem funt ac M E; ca veto quæ comple-
menta dicuntur LB sa: ergo LB ipfi BF cil: eæquale. (cd,
85 sa æquale en: triangule c. quare, 8c L a triangule c æ-
quale erit. 8c queniam en: angulus æqualis f efi: angulo
a au, led 8: æqualis angule D, erit 8c angulus A B M angulo

.D æqualia. Ad datam igitur reâun linearn an, date trian-
gule c æquale parallelogrammum confiitutum cil La, in
angulo ana, qui cit æqualis angulo D. de facere o- .

portebat. gP ROP. XLV. PROBL.
Reflilinea data c’ male parallelogrammum couffin": in

data angqu r: ilineo, ’
Sit- datum reétilineum mon, dams vero angulua recti-

lineus a. .opertet reCtilinee A ac D æquale parallelogram.

, .. a
muni



                                                                     

Liban I. ’ 3;muni confiituere in angulo ipfi a æquali. Conjungantur
enim Da, a: confiituatur triangule A Da æqualc a parallcle- ut un,
grammum FH: in angulo HKF, ui cit æqualia angulo a.
dcinde ad mâtin lineam ou app icetur tnangulo Due æ.
qualc à parallclogrammurn e M, in angulo ou in qui angulç 64.4...bnjtu.
a cit æqualis. 8c queniam angulus a æquahs en un ne
iplbrum un c H M, erit 6c a a F angulo q H M œqua la.

’communis apponatur x ne, anguli igitur un? K ne an-
gulisdxabc’c æqualcs funt. cd au! une funt aqua-

escuousreis.ere .8: K H G G H M dueëu; : :9 hm”mais æquales ernnt. ita- D . ’F (F
que ad aliquam redan: v Ilineatn c H, 8: ad datum c
in ca punétum a duæ re- E a.âæ lineas KH 8M non A
ad caldera partes ofitæ B K H Mangulos dcinccps uobus

métis æquales efficient. - l I .in dircCtum igitur d cit KH ipfi au. 8: queniam in paral. d x4- 1min
lelas KM Fa méta linea ne incidit, alterni anguli u ne
ne]; æqualcs c funt. commuais apponatur ne L. anguli igi-
tur une HGL, angulis HGF neL fiant iules. at an-
guli une net. æquales :funt duobus te ’s. quare a:
anguli HG F HG L duobus mais æqualcs crunt. in dircCtum
digitur cit ne ipfi GL. 8c queniam in: ipfi ne 8c aqua-
lis efi, 8c parallcla, fed 8c HG ipfi ML; erit K1? tipli ML I 30-50]!!!-
ôc æqualis, 8c. parallela. ipfafquc conjungunt mais lineæ .
KM F L. ergo 8c KM FL æqualcs f a: parallclæ lunc. paralJ aillai".
lelogrammum igitur cil: KFLM. at cum triangulum qui-
dem 1.3D æqualc fit parallclegrammo HF: triangulum
veto -DBC parallelogrammo on; erit totum a aco rcâi-
lineurn toti parallclogrammo KF LM æqualc. Date igitur
redili’neo ABCD æquale parallelegrammum confiitutum cil:
KFLM inangulo FK M, qui cit æqualis angulo E’date. (Mati
facere oportebat.

1 Cor. Ex jam-dime manifcftum cit, quomode ad data!!!
rc&am lineam, date reâilineo æquale parallclograrnmurn
applicari poŒt in date angulo rcétilineo-

PROP. XLVI. PROBL.
Super data "En linea gaminai»: defcribere.

Sit data tafia linea au. oportet fuper ipfa A a quadratuqn

e . C a. a dcfcri-
4



                                                                     

36
a t r. hujus.
6 3. liujur.

c 3x. hujut.

d 34. hujus.

e a9. bains.

f 34.. hujns.

a 4.6. hujut.

6 Dcf. 3°.

e 14.. hujus.

væqualisQ quatuor igitur sa au D E En in- i C.
.tcr fc æquales flint, idcoquc æfluilatcrum

EUCLIDIS ELEMENTORUM
dcfcribcre. Ducatur s recta: lincæ A a à mite in ca date
a ad mîtes angulo: ac; 8: ipfi au æqu is bponatur an;
perquc punâum D ducatut r DE ipfi A a parallcla, 8c pet a
ipfi 4D grumela c ducatur au. paralldogrammum igitur cil:
ana a. A a quidem en: d æqualis DE,
au veto ipfi du. (cd sa ipfi AD cl’t

cf! aman parallclo rammum. dico cap. E
tiam rcCtangulun) e e. uoniam enim in
parallelas an DE méta inca incidit- au,
anguli .1; A D A D a duobus rcâis flint a æ-
quales. reclus auteur cfi au), ergo, ô:
A D E rcôtus erit. parallclegrammorum
vcro fpatiorum, quæ ex eppefito fun: la-
tcra, 8c angulif inter (c æqualia flint. rc- . ,
étus igitur cit urcrque o pofiterum un Ban angulorum:
&eb id rcétangulum ci A D a a. Oltcnfum autcm cit æ.
uilatcrum clic. (gadratum igitur fit ncccflc en, arque cit

upcr recta linea. A a efcriptum.de ipfum faccrc oportcbat.
Cor. Hinc omne parallclegrammum habens unum angu-

lum rcâum cit rcaangulum. à
v PROP. XLVII. THEOR.

In- raflangulirtriangulir, par! à latere refila» angu-
Ium jùbtendente dqlcribtmr, quadrette": 471ml: efl
quadrant, que à [ramifiai raflant angulum conti-
nentibu: dcyèribuntur. I » 4 ’
Sit triangulum refiangulum A ne, refitum. habens a ac au-

gulum; dico quadratum defcriptum a méta ne æquale cflè

nadratis, quæ ab ipfia sa ac dc- -cribuntur. dcfcribatur n enim à vBC i G
quidem quadratum BDEC, ab ipfis
sa ac quadrata son Hc, perquc A P
alterutri iplarum BD en parallcla du-
catur A L; 8c A D F c jungantur. (E0-
niam igitur utcrquc angnIOrum a A c
a ac reflua 5 cit, a"d aliquam rcaam
lincatn sa, 8c ad datum in ca pun-
6mm a duæ rcôtæ linea: A c a G non r
ad cafdem pattes pofitæ, angules ui ,D L 1.:
dcincepa font duobus rcâis æq es r t
efliciunt. in direaurn igitur ccft ca ipli A6. cadem ras
tione, ôt’ u ipfi au cit in ditcaum. ô: queniam angulua

l

a i a

DBC



                                                                     

1.13111]. t 37DBC cit æqualia angulo F a a, reétmcnim uterque en; com-
munia apponatur 415c, tetus igitur nua angu us toti Fac
et! 4 æqualis. quùd cum duæ a: un duabua Fa ac æqua- 4 Axiomg,
les 4 fiat, altcra alteri, 8c angulus D a A æqualis angulo F a c;
erit 8c ibafis Al) bali Fc æqualis r, 8c ABD triangulum , ç Mm.
triangule F’nc æqualc. clique f trianguli quidem A ne du-
plum BL parallelog’rammurn, bafim enim candem habent
BD, 8c in eifdcm BD A L funt parallelia: trianguli f verOf4I.hujus.
ne duplum en sa quadratum , rurfuacnim bafim habent ’

l candem sa, 8c in eifdem [ont parallelis F a a c. qui: autcm
æqUalium duplicia inter le æqualia g flint. ergo. æqualc cit, bien;
parallelogrammum a L ipfi e a quadrato. fimilitcr junétis A I:
sa, ’oltendctur etiam cL’ parallelegrammum æquale qua-
drate ac. tetum igitur BD a c quadratum duobus quadra-
tis a a ne en: æquale. 8c defcribitur quidem D a E c quadra-
tum a méta linea ac, quadrata vcro c a H c ab ipfis a A A c.
quadratutn igitur a à latcrcinc defcriptum æquale cit

uadratis, quæ dcfcri untur à lateribus sa AC. Ergo in re-
gulis triangulis, quadraturn, quod dcfcribitur a latere

rcCtum angulum fubtcndente æquale cfl quadratis, quæ a
.lateribus rectum angulutn continentibus dcfcribuntur. Œod
oportebat’demonfirarc. .

PROPt XLVIII. THEOR.
SI gmdratum, and dejèribimr ab aria Iatemm mur

’ :415, 43914416. i! çmdratis, 7m: à reliqui: tringla]: la-

leriàa: dejèribuntur ;- angalu: "ligua: duobus trian-

guli laterilmr contenta: refila: erit. t .
Si trianguli axe, quodiab une latere ac dcfcribitur qua-

dratutn æquale fit quadratis,-quæ à reliquis trianguli lateri-
v 3A ac dcfcribuntur, dico angulum a A c rectum elle.
ducatur enim à punéto a ipfi ac ad redîtes angules an;
penaturque AD ipfi sa æ- i
qualifia: chungatur. Q10-
niam Igitur DA cil: æqualis
a B, qcrit a: quadratum quod
dcfcnbitur ex D A æquale
quadrate ex a 3.. commune
appenatur quadratum,quod ex
ac. ergo quadrata, qua: ex on B
Ac æqualia (un: quadratis quæ ex na ac dcfcribuntur.
(cd. quadratis- quidem, in: ex Da Aeæquale n cit quedurhuim.
ex Dc quadratum; mans enim angulus cil: Dac: qua- .

a c 3 . . dratis
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b 8. hujus.

i EUCLIDIS ELEMENTORUM
(intis vero, quæ ex aaac æquale ponitur quadratum,
qued ex ne: quadratutn igitur, qued ex De æqualc cit ci,
qued ex ac quadrato. ergo 8c un: D c latcri c3 cit z-
quale. 8c queniam D A en: æqualia A a, communia autem A c,
duæ D A AC æquales funt duabus a A a c; 8: bafis Dc cit æ-
qualis bafi en. angulus fi igitur DAC angulo sa c cit æqualis.
redus auteur eh DAC. ergo 8:. BAC reclus erit. Si igitur
quadrature qued dcfcribitur ab une laterum trianguli, æ-
quale fit quadratis qu: a reliquis trianguli latcribus dcfcri-
buntur, angulus reliquis duobus trianguli lateribus conten-
tus reclus erit. (Æod epertcbat’demonfirarc. l

EUCLIDIS



                                                                     

(39’)

. ,EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER, SEC’UNP’US.

DEFINITIONES.
I

M N E parallclegrammum rcCtangulum icontineti di-
eitur fub duabus mais lineis, quæ rcétum angu-
lum cemprchcndunt.

. i Il.- Omnis parallclogrammi fpaüi, unumquodvis eerutn quæ
circa diamctrutn ipfis fun: parallclogrammerum, cum duo-
bus cemplcmentis, gnomon vocenir. i

. PROPOSITIO I. THEOREMA.
Si fini (me "a; linea, citera «Item ip 4mm [du

filerait in 714010471714: partes; refiangu 14m [ab due-
bm’ refii: lineis contentant 47144]: e17 m régata".-

’Ii.r, 9M [ab rafla linea injèfia, à» fingulr’i part!"

lm: continentarl
Sint duæ reétæ lincæ A, ne; a: feCta fit ne utcunque in

punais D, a. dico reétangulum B 13.-]; C
mais lineis A, ne contentum
æquale elle reâanàule qued r lGEËIÏDËŒI’ fulzxjaf b a 82,133:

r an e u u a !ôce’iquodgibaôcnccoflî G K .L
tinetur. Ducatur enim a pun- ------àosipfincadrcétesnan- F Acules IF: arque ipfi A ponëur a mi, ne; & W Garnprîm

4. . quidem ’ 3a "il"



                                                                     

4o Eucunrs ELEMENTORUM
t 3x.primi. quidem ipfi Înc parallcla c ducatur on: pcr D, E, c vero

a 4.5.primi.

L 3Ï’anl’ 3 5 parallcla C F. æquale igitur

ducantur DK Et. en parallclæ e ipfi ne. rcétangulum igi-
tur au eft æquale reâangu- B D .15
[1151;an en: atque citai-i 7quidem qued fub A 8c ne 1.
centinetur; etcnim comme:
tur (ub en ne; 8c ne ipfi A
cit æqualis , rcâangulum au- K
rem a x cit qued centinetur
fub ipfis a 8c ne; continctur T A
enim fub en ne, quatum en et]: æqualis a; 5c. reâangu-
lum DL cit qued centinetur fub a 8c DE, queniam DE,
hoc cit se ipfi A en: æqualis; 8c fimiliter reôtangulum en
cit qued fub a 8c ac centinetur. ergo rcaangulum centen-
tum fut) a a: ne cil: æquale reaangulo contente fub Il 8: a D,
8: contente fub A 8: DE, 8c adbuc contente fub a 8: a: c.
Si igitur fint duæ rcâæ lineæ, altcra aurcm. ipfarum feCta
fucrit in quotcunque partes; rcétangulum fub duabus mais
lineis contentum cit æquale eis quæ fub refila linea infeüa,
8: fingulis partibus, continentur. (Æod oportcbat deman-

firarc. .
PROP. II. THEOR.

Si "au linea [:494 fuerit (4161017146 ; .reflangala, fat
jàb rota, é- fingali: partibu: contmentur, ægualia
jam! ci 7140N tatafit quadra».

Reôta enim linea A a fcâa fit utcunquc in punao c,
dico rcaangulum qued fub au ne centinetur, nua cum
contente fub au ac æquale elle quadrato, qued fit ex a a.
delcribatur a enim ex an qua- A c
dratum ADEB, 8c per c du-
catur à altcrutri ipfarum an

i-

elt AE rcCtangulis AF en. at-
que et! ac quidem quadraw
turn, .quod ex a s, a F Vcro
rcâangulum conrcntum fub sa Il F E
ac; ctenim fub DA Ac centinetur, quamm AD ipfi au
cit æqualis; 8: rcüangulum ce centinetur fub au ac, cum
BE fit æquilis A a. ergo re&angulum Tub A! 6c AÇ unà
cum reétan ule fub au 8c ac 3mm cit quadrate ex A3.
Si igiturrc linea utcunquc f a fiierit, reâangula, quæ
fub tota 8c fingulis partibus contincnrur, æqualia funt ci,
uod à cota fit uadrate. uod demonltrare o rtebat. «

il , Q po P R O P.L1
[la



                                                                     

LFFEK Hi. 4IPRORIH.THEOR.
à? raïa linea nuança: [:34 fient; refiangulunt [ab
’ tata, à. une (in! parte contentant agada tfl à

"angulo; guai fùb partibus centinetur, à! et que!
à gratifia parte fit guitran.
Reâa enim linea au l’eau fit utcueràque in punélo c. di-

co ruban ê: ne teétangulum æquale c reaangulo fub ac o .
ne unà cum quadrate, qued fit ex ac; defcribatur denim 44.6.9er
ex ne quadrazum cons; producaturque ce in F: 8c per
A alterutri ipiarum ce ne pa- A c n
rallcla t ducatur a F’. æqualc l , 5 surin";urique erit reâangulum a a
i fis au en: a: cit a; qui-
em reétangulum contentum t

-fub An ne; etenirn fub au
ne centinetur, quarum a a cit 1
æqualis ac: redangulum ve- r Eto ne cit qued centinetur fub ac ce, cum ne ipliac a fit’
æ ualis: 8e un cit quadratum, qued fit ex ne. ergo rcétan-
gu ùm (lib A 3’ ac cit .æquale reüangule fub ac c a unît
cum uadratô uod ex ne. Si igitur recta linea utcunquc
recta erit; r ngulum fub rota, 8: una cjus parte centen-
tum acquale cit rcaangulo qued fub partibus centinetur, ô:

. ci qued a prædiâa parte fit quadrato. i

PROF; IV. THEOR.
Si rafla fine: [:84 filent meringue; gaminant guai!

fit à tata 47144]! erit, à garnirais que à partibus
fiant, év’ à 71404 bis [ab partibus continetur re-

Eangalo. ÎRcéta enim linea A a, [cela fit utcunquc in c. dico qua-
dratum qued fit ex an ualc elfe, 8c quadratis ex lac ca
ô: ci rectangqu qued bis ub A c A e B
c a centinetur. Dcfcribatur a sacrifiai.enim ex A a quadrature A D a a, H C K
jungaturquc ne, 8c pcr cl qui- «
dem alterutri ipfarum an sa
parallcla b ducatur cGF; pet a , 5 4,,Pflma,
vero altcrutri ipfatum A a D a lducatur à parallcla tut. 8c quo- D P E
niam CF cit parallcla ipfi AD, 8c in ipfas incidit-BD: erit
exterior angulus nec interiori ô: oppofito a un æqualgiîur :4 2.9.primi.

. . - an us



                                                                     

4;
e d y. primai.

e 6. primi.

EuchIs ELBMENTORUM
angulus autem Ann et! æqualis d angulo un, quad a:
latus sa æqufle cit lateri AD. quare ces-angulus angulo
onc en: æqnahs: ac propterea latus a c lateri ce æquale a.

f 344mm, fed 8c lama c3 æquale f cit lateri ex 8c CG ipfi 5K. ergo a:

g [,3 .prîmî.

GK et! æquale x3, 8c CGKB A c B
æquilaterum en; dico infuper
etjam rcaangulum elfe. quo- H G
1mm ehim cc cit parallela ipfi - K314.8: in ipfas incidit on; an-
Fuh KBc au; duobus mais
un: æquales c. reétus autem
cit xnc angulus. ergo 8c re- D P Eanises, 8c anguli oppofiti ce]: en mai ernnt. rectan-
gulum igitur cit ccxa. [cd dfienfum fait a; uilaremm.

e, quadratum igitur cit cama, quad quidem t ex ac.
cadem rationne 8c HF cit quadratum quod fil: ex ne, hoc
e11 ex AC. ergo HF cx ex ipfis AC c a quadra: (unt. 8:
quoniam reétangulum A c en æquale x rcâangulo c a; arque
e11: A6 quad Tub A e on continetur, en: enim cc ipfi c B
æqualis: erit 8c en æquale ei quod centinetur fub A c en,
quare reâangula AG G-fi æqualia (un: ci quod bis filb AC
CB continuum funt autan 8c a? cr: quadrata ex AC en.
quatuor igitur tu? cr AG ce, 8: quadrari’s ex AC entât
ci qued bis (ub Ac en continetur reâangulo, (un: æquaha;
(cd a F c K A c c a componunt totum A D a B’quadratum
quod fit ex A15. quadratum igitur ex A8 æqunle cit 8c qua-
dratis ex A c cs, 8c ci uod bis Tub A c c B centinetur re-
âangulo. Quarefi rem inca utcunquc rem fixait; quadra-
tum quode fic à cota æquale erit 8c quadratis quæ à parti-
bus fiunt, 8c ci reétangulo qued bis fub partibus contine-
tur. atque illud cit qu°d demonltrare oportebat.

ou. Ex [hoc perfpicue comtat, in quadratis fpatiis paulie-
logramma quæ fun: cirez diametrum, quadrant: elfe.

, PROP. V. THEOR.
Si (:84 linea [:694 [unit in partes and", à in per-

tej inarçuales; rcfiangulum [ab mequalzbu: toma
parlibar remaniant mai Cam quadrato [me au;
inter [affloues interjicitur, 47ml: cf! ci quad t dz-
midia fil gauchie. ’
Reâa enim linea quævis un fait: fit in pertes signales

ad punétum c, a: in partes inæquales ad n, dnco maman.
lum contenmm Tub A a n n, un: aux) quadmto quad a: ex

e c0



                                                                     

1,132111. 43en æquale elfe ci quod ex c n fit qmdnto. Defcribuur n enim a 45.primi.
ex ne quadratum un: ducaturque ne: a: pet n qui-
dem altcrutri ipfarum en Il? punch fi ducatur une; per
H vero ducatur A LK pataud: i alternai ipfarum c x tr:
a: rurfus pet A ducatur alternai on no panne]: 5 4x. 8c
queniam ca complementum zquale «a couaplememo H r, . flqnimi.
commune apponalur no, torum igitur co loti on et! z-
quale. (cd c o efi zqualo d A L,

6 gr.yrimî.

goniam 8c AC iKfi on. ergo A . C - B """m
AL æquale e DF. com- I X 9rugine apponatur on. totum K l. L:

Igrtur AH ipfis FD DL æquale xeut. Ted AH quidem et! quod
Tub AD DE centinetur, etenim 3 G Ï
DHipfi DE dt æqualisqrn Jeu...DL vcro en gnomon max. igitur u nx æqualis et! en un.

-quod fub An on centinetur, commune nppomtur Le, æ-
uale a [cilicet Puadrato quad ex en, ergo un x gnomon,
La æqualia un: reaangulp, quod motinetur rob AD DE,

8c ei, qued fit ex on quadmto. [cd un: gnomon, 8: La
flint totum quadrarum un, quad quidem à: ex ca. ergo
reétangulum fub AD on, un: cum quadrato quod ex en,
æquale cit-ci quad ex en fit quadrato. Si igitur méta linea
(«in fuerit in partes æquales, a: in partes inquales; refilan-
gulum fub inæqualibus tonus partibus contcmurn unà cum
qpadmro linea qua: inter ramones interjicimr, æquale cit ’
:1 Quod" à dimidia fic quadrato. Ogod’dernonltme apor-

e t. .PROP. VI. THEOR.
Si "374 linea bszriem facetta, «que ipfi in limât».

djiciatur quækùm "En linea ; "flagada": job tata
cum adjefla, (9- azljeâa tamtam)", un) cum in»
dm la dimia’æ, æquale’efl quàdïata 7mn! ab ce, 7m;

ex dimia’ia (9» adjefia confiai, mignon a]: ont; It-

- I un defiribilar. v
Rem enim linea quævis A a rem bifariam in pomélo c,

8C adjiciatur ipfi in direétum no. dico reâangulum fubAD
DE unà cum quadrato ex ne æquale efiè ci quad fit ex on l
quadraro. Defcribntur A enim ex c D quadrant!!! o a F n, 446mm

jungatur DE; per a alternai ipfamm c a D r EI-
rallela a ducatur onc: 8c per a ducatur un même f6 ;r.primi

mon



                                                                     

a 36.primî. CH æquale é. (cd ou æ ualc
14.3.primi. d elt Hf: ergo 85 A L ÎpÎq

c Cor. .

44

bolas.

EÙCLIDIS ELEMENjoxUM
alterutri ipfarum AD a r; 8c adhuc per A alternai cr. DM

æqualis c a, erit 8cpuallela b 4x. [taque queniam A c et!
redangulum A L remngulo

1 H F
æquale erit. commune appo-
narur ou. tomm igitur A M K
gnomoni N x o elt zonale. at- ’
que dt AM, Quod Tub AD DE
continetur, etenim DM cit e æ-
qualis DE. ergo 8c gnomon
nxo æqudis cit rethngulo

C B n
L N M
d 6E G F

fub A D D a. rurfus commune apponaturtL c, æquale e feilicet
quadraro quod ex c3. reôtangulum igitur fub AD on unà
cum quadrato quod ex se æquale cit gnomoni N x68: ipfi
L6. (éd gnomon nxo, 6c LG componunt com) quadra-
tum, quod quidem fit ex on. ergo reétangulum fub AD -
DE unà cum quadrato ex 3c æquale e[’c bi, quod fit ex. c D
quadrato. Si igitur reâa linea fecetur bifariam, adjiciatur-.
que ipfi indiredum quædam refit linea; reaangulum fub
rota cum adjeéta, 8c adjeôta contemum, unà cum quadrato L
dimidiæ, æquale ett quadrato ,quod ab ca, quæ ex dimidia
8: adjeéta comtat, tunquam ab un: linea’ defcribitnr. Quod
copartebat demonftrare.

PR O P. VIL THEOR.
Si r58: bien ùtcùnyuc fiflafaerit; que à ma, à. une

parte film! utraçae’çzmdrate 47144114 jimt, à refîm-
gula, 71ml bi: lui: tolu, ac diéÎa parte centinetur, à»
ci quad a reliquo partcfit quadhua.
Reâa enim linea quædam A a feéta fit’utcunque in pun-

Cto c. dico quadrata ex A3 ne ’ .A7
æqualia eflè, 6: reâangulo quod
bis fub A a ne continetur, a: ci H .
uod fit ex A c quadraro. De--

gamma; cribatur u enim. ex A B quadra-

.À" "3
ç afin; ngulum æquale b en: reâangulo

h l ox,»

mm ADEB, 8c figura confirm-
tur *. Itaque quoniam ’AG rect-

:..--è f: .C R
K FÉ

F E
Î Figaro dicitur confinai, cum infadlelogmo Me lime [attribue . ’

peuhle fumer diminua»: in une page», flûtiau duo ffldlelogrma
cita dimmurn,ù’ duo confirma. dupa: figura die-ion confinai,
un Me rafle lem-M paume, 4m quam 1:47aner
cira diminua», à quam comme.

. GE.



                                                                     

L 1; n n. x Il.
a x, commune apponatur c F; quitte totum A? toti ce en:
æquale. reâangula igitur A! ce dupla fiant reâanguii A17.
(cd AF CE fun: LxM gnomon, ô: quadratumr on; ergo

4S

un gnomon, a: quadratum CF dupia ernnt rectanguli.
A F. cit aurem id, quod bis fub A B ne continetur, duplurn
ipfius in; etenimÏBF cit c æqualis ne. gnomon igitur «au...
KLM, 5c quadratum cr æquallia font ci quad bis fub An MF".
n c centinetur. commune apponatur BF, qued efl: ex ne
quadratum. ergo gnomon x L M, a; quadrata c F H F æquo-
lia (ont ci quod bis fub A n ne continetur, 8c quadrato ex
A c. fed gnomon KLM, 8: quadrata CF Hi? componunt
AD En, 8c CF, quæ fun: ex A B B c quadrata. quadrant igitur
ex A8 3c æqualia funt reâangulo, quod bis tub An ne

Ergo ficentinetur unà cum eo quod fit ex ac quadrato.
refila linea utcunque’feéta fuerit; quæ à rota, 8c nua
fluor, utraque quadrata œqualia [ont rectanguio qu
fub rota, ne diéta parte continetur, 8c ei quod à reliquo
parte fit quadrato. qued ofiendere oportebat.

PROP. ,VIII. THEOR.
Si rafla linea utmngue- flafla fuerit; gaad ganter

[ab tata, à mm parte continetur refinngulum un)
mm garnira» regina." partis, ægualc cf? gamina»

i614 parte tangua":gym! ex tata, à
aèfcribitur; I

Rem enim linea A B recta fit utcunquejn c. dico raflan-
guinm quater fub A8 3c contenturn unà cum quadrato
quad ex AC æquale eflè quadrato, quod ex A n ne tan-

Producatuf enim recta li-* quam ex una linea defcribitur.
MAB in D’ &ipfi c3
natur- æquali; un; «rang:

r turque ex A n quadratum A E-
n; 8e dupia- figura confirmi-
lut. quoniam igitur en cit -
gæqualis BD, arque ei’c cx
Ipfi o x æqùalisb; BD vero
ipfi un erit a: ex æqualis
ni. eadern ratione, a: PR ipfi
no cit æqualis. 8c uoniam
ca en: æqualis en, ’Gx i fi KN; erit reüanguluin cqui-
dem ex redisngulo un; re angulum vero on ipfi un æ-

ex une linea

A 13 D.
M x ’11:
x sir Rio

rüu’i h

E a J. .r

a Il";
5 urbi;

qui: a. fed ex cit dæquale R N, complementa enim (un: gaglpfimî.’
Meiogrammi c o, ergo a N æquale cit c R, 8c quatuor d 43.primi.

reétangula



                                                                     

4s , aEUCLIDIS EszMEN’roxUM
rectangula me xc on animer (e zqualil; ideoque quad
drupla [ont reâanguli cx. rurfus queniam on cit æqualis
BD, 8c ni) quidem ipfi 3x, hoc en: ipii ce æqnalis; on

d 4.3.ptîmî.

e Cor.
hujtrs. 4..

a r t.prîmi.

veto ipfi o x, hoc en en: erit 8c cc æqualis or. cit autem
8c px ipfi no æqunlis. reâangulum igitur ne ieâangulo
m, 8c reâmguium pt. ipfi A c .1; D i
ne æquale erit. fed MP cit l Iæquale PL, com lementa e- M G x n
nim funt M L parai elogrammi; si P
quare.& ne Ipfi in? en æqua- x l R; O
le. quatuor igitur ac un PL ’ ,ne inter le æquaiia funt, ac Tpropterea ipfius ne quadru-
p12. oitenfurn autem cil, ô:

quatuor can on au un. E H JL- Edmpla elfe -c x. uare o contînentia gnomonem s-rx
ipûus un quadrup (ont, 6c queniam 4x cit quod fub au
ac centinetur; etenim axeit æqualis ne; erit contentum
quater fub ne ne ipfius AK quadruplum. at demonf’tratus
en: gnomon srx quadruplas ipfius ne. quad igitur quater
fub A a n c continetur æquale en: nomoni s TY. commune
apponatur xu, qued quidem qua rato ex AC cit eæquale.
ergo qued quater fub A B ac continetur un: cum quadrato
ex 4c æquale et! ipfi srx gnomoni, se quadrato x H. fed
on gnomon, 8c x3 totum (ont A E FD quadratum, qued
defcribitur ex au. reôtangulum igitur quater fub ne nc
contenturn ana cum quadrato ex A c æquale cit ci, quad ex
an, hoc cit ex A]! ne tanquam ex una linea defcribitur,
quadrato. Ergo fiiretîta linea utcunquc recta fuerit; quod
quater fub toto, 8: una parte continctur reétangulum, unà
cum quadrato reliquæ partis, æquale cit quadrato, qued ex’
rota 8c dicta parte, tanquam ex una lineadefcribitur. mon!

oflendendum fuerat. . rPROP. 1x. THEOR.
Si relia linea in parte: 47144163, à in .partes imagen-

In lèâafuerit; guadrata gaz ab intgaalibm tatin:
partibus dcfi’ribantur, dapla filet é guza’rati di-
midiæ, (9- guadrati [ont ajut guai inter [affirmes-

interjtcitur. .
Rem enim linea quævis au feôta fit in partes æquales

ad c, a: in partes inæquales ad D. dico quadrata ex A D ne,
quadratorum ex ac on dupla cire. Ducatur A enim à
punflo c ipfi A! ad rectos angulos en, a: univis ipfamm

AC.



                                                                     

thxxill. .47ac c3 æqualis ponatur, junganturque en un. ac pet n
quidem ipii ce. parallela bducatur DE; pet F veto ipfi au t ;r.primi.
paraiieia à FGi 8c Aqucatur. Roque quoniam AC cit æ-
223113 ce; en: c 8c angulus suc angulo une aqueux. "unirai.

cum retins fit anguius ad c, reliqui AEC axe uni
reâo æ unies d ernnt. 8c funt æqualec inter fefe. utervisH-Cr-sz.
igitur ip orum A E ce a ac reëti - 9m"-
efi: dimidium. eadem ratione, E
8: reâi dimidium’eit utervis
ipforum ces ne. ergo totus
angulas un mans cit. 8c
quoniam angulus GEF dimidi- .
nm cit recti,re6tusautem sax, A c D B
æqualis enim «cit interiori 8c anti-i.oppofito son, erit, 8c reliquus en; reâi dimidium: œ-
qualis igitur eit ou anguius ipfi en. quare 8c lattis ne
latcri o F en: f æquale. rurfus queniam angulus ad a dimi- f a. peinai.
dium cit re6ti, rectos autem FDB, quod fit æqualis inte-

i riori 8: oppofito son, reiiquus a F D reôti erit dimidium.
angulus igitur ad a æqualis cit angulo nFD;- ideoque leur:
D F lateri on æquale. ô: quoniam AC ei’c æquaiis c 5, erit.
8c ex A c quadratum æquale quadrato ex c E. quadrata igitur
ex AC ce dupla fun: quadrati ex ne, quadratis auteur ex I
AC CE zquale g cit quadratum ex sa, (quidem [came en, "flint,
angulus ACE. ergo quadratum ex En quadrati ex AC et!
duplum. rotins quoniam ne æqualis cit CF, 8: quadrant!!! .
ex ne quadrato ex G F cit æquale. quadrata igitur ex ne
8c oF dupla flint quadrati ex on. at quadratis ex- ce c F
æquale g cit qued. ex E F quadratum. ergo quadratum ex tu:
quadrati’ex o F duplunr erit. æqualis h totem cit a F ipfi c D. 1,34,th
quadratum igitur ex EF duplum efl quadrati on. fed 8c
quadratum ex au. quadrati ex ac e13 duplum. ergo qua-
dnta ex A E nF dupla (ont quadratorum ex A c on. qua-
dratis vero ex A E EF æquale g efl ex A F quadratum; quo-
niam anguius A up motus cit. quadratum igitur ex a F qua.
dratorum ex A c CD efitduplum. fed quadrato ex A F æqu-
lia flint ex A D’ DF quadrant. reclus enim ei’t angulo: qui ad
D. ergo ex AD D Fquadrata dupia funt quadratorum ex ac
c D. cit autem DF ipfi on æqualis. quadrata igitur ex au
D3 quadratorum ex AC on dupla ernnt. (1ème fi refit:
linea in partes æquaies, 8c in partes inæquales côte fuerit;
que ab inæquahbus rotins partibus defcribuntur quadrara,
dupla (un: a: quadmi dimidæ, 8c quadrati linea: ejus-quæ
inter feCtiones interjicitur. (yod ofiendere oportebat.

PROP.



                                                                     

v4: , EUCLIDIS ELEMENTORUM
PROP. eX. THEOR.

Si relia linea ferma bifariam, (gr ipfi in lingam gut-
, vis "84 linea adjiciatur; 9m: à tu: cum adjcâa,

(à) minât: fiant turque «data, dupât faut à
quadrati dimzdiæ, étym: eti 714M ab en, grue e:
dimia’ia, à adjeâ’a ronfler, 14on7" ab ana linea

dcfiribitur. ’
Reéta enim linea A a feeetur bifariam in c, 8c ipfi in dire-

üum adjiciatur quævis refila linea BD. dico quadrata ex
A D DE quadratorum ex AC c1) dupla eue. Ducatur enim à

. "4mm, punâo c ipfi A n ad mélos 4 angulos en, 8C utrivis ipfarurn
. AC ca æqualis ponatur; ducaturque AE En, a: pet a qui-

a 31.primi. dem ipfi A n gamma 6 ducatur a F; pet D vero ducatur» F
parallela b iph ce: 8: queniam in parafielas ac en méta

"Muni, quædam linea EF incidit, anguli on? au) æquales t (un:
duobus mais. anguli igitur .
r s a a F n duobus mais (un:
minores. quæ amena à mino-
ribus quam (un: duo reéti in

infinitum producuntur, com. n4 un u. veniunt inter fe d. ergo E n
FD produétæ ad partes BD Cconvenient. producantur, 8c
conveniant in punâo c, 8c ne; ducatur. itague queniam
AC cit æqualis c a, 8c angulus A 5c angulo 8A c æqualis
e erit: arque cit retins qui ad c. uterque igitur ipforurn
CAB AEC cit rem dimidxum. eadem mime, a: reâti di-
midium cit uterqueec sa and. ergo A En en: mans. 8c

nurîmi. quoniam mac cit dimidium mai, erit a; reéti f dimidium
DBG; cum fit ad verticem. fedôc une reétus en; etenim

en; :æqualis ipfi DCE alterno. reliquus igxtur vos dimi-
dium en: reéti, 8c ob id ipfi pas æqualis. ergo 8c lumen D

:5, mimi, æquale g lateri DG. rurfus quoniam sur: en dimidium te-
éti, retins autem qui ad F, en enim angulo oppofito qui
ad c ægualis; erit, 8c reliquus pas reâi dimidium, 8:
æqualis npfi un. quare 8: latus ce Iateri a? cit æquale x.
a: cum E c fit æqualis ÇA; ô: quadratum ex 5c æquale en:
ci qued ex c A fi; quadrato. ergo quadrata ex ne CA dupla

1, 474mm, fiant quadratî ex ÇA. quadratisautem ex se. c A æquale befl:
.quadratum ex EA. quadratum igitur ex SA qusdnti ex AC
dt duplum. rurfus quoniam CF efl æquhlis F n, zquale cit,
8: ex c F quadratum quadrato ex F E. quadrata igitur ex G P
F a quadrad ex n. F (un: dupla. a: quadratis ex o F F s æquîlfe

a 5. primi.



                                                                     

, L1,; E n. Il. l 4.9en bquod ex ne quadraturn. ergo quadratum ex au du-
plum en: quadrati ex un æqualis lautern elt se ipfi en.
quadratum igitur ex  se quadrette): c D duplum erit. fed
oitenfum dt quadrarum ex EA duplum quadrati ex AC.
ergo ex Aï. KG quadrata, quadratorumex A’c en (un: du-

. pla. quadratis vero ex A a. .5. c æquale cit b quad CX’AG qua. la 1,7.me
dratum...quadratum.igitur ex AC duplurn en quadratorum
ex AC cn. atfquadrato ex AG æqualia b (un: ex 4D Dg
quadratà. ergo quadrant ex A D DG fun: dupla quadratorurn
ex A c en fed DG eft æqualis D a. .quadrata igitur ex un
Da quadratomrne ex ne en fun: dupla. r Ergo fi rasta li-
nea bifariam feeetur, 8c ipfi in direâum qùædam reéta linea
adjiciatur; quæ à rom cum àdjeéta, 8: adjeâa fiunt utraque
quadrara, dupla (un: 8c quadrati dirpidiæ, 8: quadrati quod
ab ca quæ ex dimidia a: Iadjeétz comtat (augustin ab une
linea defçribitur. Quod ottendere oportebat.

PMDP. XI. THEOR;
Data»: M24,» lineamfecare, "in: ut çuodfuô tata, à!

airera parte centinetur rcâangulum 4:71:41: fit. ci,
Quod à "ligua partefit, quadralo. e

e Sir data reaa linea AB- oportet ipfam AB ira feeare, ut
qued fub rota, 8c airerai parte centinetur reâangulum æquale
fil à, qued à reliqua parte fit, quadrato. Defcribatur a enim 4 4,6,ptîmî
ex An quadratum A861); feeçturque AC bifariam in a, 8c
ne ducatur: deinde roduéta ÇA in 15.1? e’
.ponarur ipfi ne æqualxs EF: defcribaçur-
que ex A? quadratum FGHA, 8c en ad
x producatur. dico A s (eaam efl’e in H,
in ut Tub A a sa reétangulum æquale A H B
fit quadrato ex A H. moniam enim refis e
linea A c bifariam feeatur in E, adjici- .
turque ipfi injdireétum AF, reétangulum a
tub CF F A, una cum quadrato ex AE, æ-
quale berit quad’rato ex EF. (cd a? efi: .b*6.buius.
æqualis en. reâanguïum igitur Tub CF V
tu, uns cum quadrato ex AS æquale el’c ç K b
ci, uod fit ex un, quadrato. quadraro autem ex En arqua-
Iia am cquadrata ex B A A a: etenim angulus ad A rectus et; L. 474mm.
ergo reétangulumfub cr FA, una cum quadrarocx ne: æ-
quale en quadratis ex pu as; gommune auferatur quod ex
A a fit quadratum; reluqu’um igrtur rectanâxlurn Tub CF FA
æquale’ ce quadrato ex An. elt autem re A angulum tu: fub ’

. A D ’ ce FA



                                                                     

go

4.1:..primî.

b 4,. hujus.

. mune appomtur ex DE quadra-

c 4.7.primi.

Eucunls ELEM’ENTORUM
cr ra;(i idem neckæqualicreçquadmumau-
rem ex" e ipfum an. refleugulum igitur macquai: en:
quadrato An. commune aufemur ne. ergo reliquum tu
reliquo un dt æquale. arque efl: un redanguium fub au
au, cum ne fit flafla BD, a: en cit quadratum ex tu.
remngulum i imr ub A! nuquadraro ex AHæque erit.
(ème dem linea A8 recta en in a, ira ut fil!) u au
mangue: quadnto ex AH fit (munie. Œod facere r
open .

PROP. X11. THEOR.
la ablufimguâ: rriangulir, quad à [une ultrafin» env
. gala» flânaient: fil quadrivium, 1min: cfl par»

goum. 9a: film à [attribut aurifiant ’ un:
contincutibm, "angulo contenu bi: [drame in!»

. "un, que [au am dtufim «gibet, in 71m1 fri-
Iicet protrafium perpenümlari: me, à linea a]:
[74:11 mm à perpendiculm’ et ngulum 05-:

Si: obtufati’gulum triangule A a c, charnu! angulum
habens BAC: 8c ducatur aà punéto n ad ex prorraâam
perpendicuiaris n D. dico quadraturn ex ne majus elle, quam
quadrata ex sa A c, manège qued bis fub c4 A!) con- -
unemr. QIoniam enim r linea en feâa cit utcunquc
in punao A, erit quadratum ex i -
en zquale ’5’, 8c admis ex c A

AD,&ei,quod isfub CÀ An
continetur, reaangulo. corn-

mm. .quadmaigitur ex cn on e
æqualia fun: ô: Quadratis ex, c A

A0 on, 6: "angulo qued D C .bis [lib en An centinetur. ièd quadntis ex en Da æquale
cit aquadratum excn, remis enim cit angulus ad D, cum
fit a D perpencicularis. uadraris vero ex AD on æqua-

efi: cquadratuin ex amhadratum igitur ex en æquale cit,
quadraris ex ex AB, 8c redtangulo bis fub CA (incon-

tente. ergo quadratum ex c3 majus en quam quadrant ex
c A An, refiangulo, quod bis fub CA un contmetur. In
obrufangulis i iiur triangulis, quadratumrquod fit a latere
dbtufum angu um fiibtendente, majus en quam quadrata,

. quæ and lateribus obrufum angulum continenribuii,  rectan-
,gulo contente bis fiib une internai, qua: fun: cirez cirera-

nm



                                                                     

.. L 1 a a a u. f nnm um,in uod romarin; perpmdieuhriscadit de.
linea urnpu cramas?! perpendieuhri ad ngulum obtu-
ium. mort demonitme oportebaç. h i

PROP., xm. THEOR.
Il: açmafiuli: "imageât, quad à leur: and»: «et

hm talent: fi: . «bien, me: :8 "au
Mtagutfinlà 4:10:mediurnaux, "angarie mima lai: [Il une hmm,
a; [un cirez tamtam ngulum, in "(perpendicu-

i: redit, à linea à perpena’iculan in!" 4.0.1001)!!!

ad ngulum tamtam. . i
Sir acutangulum triangulum A3 c, acumm habeusangu-

lum ad ai ducauir- a aco And ne perpendiauaria an. "brin;
dico quadratum quad tex A c minus et: quam quadrata qu:
ex ce 3A fiant, rectangulo qued bis Cab ca an confluant.

’ ÛQoniamenimreCtaIineaçnfeétaeûutcunqueinD, ernnt

macre]; aDæqnahafi, 6 .hujur.gagman; qued bis fub en A 7
en centinetur, 8c iquadraro
ex ne. commune apponta:
ex. au quadratum. quadra:
’ ’tur ex ce BD DL alia
zut, 8: teâangulo bis f ce
en contenio, a: quadratis ex
4D De. fed uadratia ex en D4 squale en: ce: A)
quadmumgr senim eûqmadnquadratis
vero ex au ne zquale c qüadratum ex ac, quadrata c 474mm;
igitur ex c3 sa fun: æquaiia quadrato ex Le, se ei qued
bis fub en au commetu’ r refiangulo. quart: (01mg
dranun ex A: minus et! quam quadrata ex ce in, te
3qu quad bis in: en au centinetur. la menaçais igi.
tu: triangulis quadrarum quod à latere aman anguleux
fubtendenre fit; minus cit quam quadrata qua: fiant à la-
teribus scutum angulum contînentibus, reâangulo oontento g
bis fub une laterum qu: fun: circa acutum angulum, in
qued perpendicularie cadit, a: linea à perpendiculari intus
affirma ad augurai acutum. de demonitrare oportebar.

Da. a PROP.



                                                                     

f2

a amarinai.

Eucunxe Ennuenaonuu
PROP.; x1v. PROBL.

Data reâ’iIineo 4M: gaufrant»: confiituerc.

Sitldaqirn reflüiçaim A. o ortet ipfi A reâilineo æquale
quadratum confiiniere. Co imarur nedilineo A æ ualc
parallelogrammurn reaangulum a c D E. fi igitur a a et æ-
qugln a n, faâum. jarn- erit quad ptoponebarur, letenim

I reaiüneo a zquale quadratum commun: e11 au): fin mi-

5 lo.prîmi.

a 5. bnjua.

d 4.7.primi.

nus, unai farum ne ED ma’ refi. me: "ora a: r
ducatur. r, pomtur- Je ’ p a.que ipfi E D æqualis i
E a. deinde feâ’a en bi-
fariam à in a: centre qui-
dem c, intervalle autem
unius ipfarum on G1?

fèmicirculus defcribatur I E ra a F; producaturque i :DE in H, 8c ou duca-
tur. Œoniam igitur ren v - A a ’
a: linea ne feCta ei’c in partes æqualesfi c, inæquales
ad a; erit remngulum fub ne a F, ana cum quadraro quod
(il: ex Es c,æqual uadraro ex c F- en auteur c aæqualis c a;
reâangulum igitur ub B E EF una cum quadrato ex sa, æ.
quale cit quadrato exe H. (cd quadrato ex G H æqualia d (une
ex ne se quadrata. * ergo reôtangulum (ub a une un:
cum quadrato ex se æquale cit qu’admtis ex H 1-: ne: com.
mune auferatur ne quadratum. reliquum igitur reaangus
1mn fub ne. se en: æ ualc quadraro ex au. fed reétan-
gulum fub n a: E F dt ip une D parallelogrammum;quoniam
EF cit æqualis si). ergo 33 parallelogrammum quadrato
ex g a en æquale. parallelogrammum autem B D efi æquale
rectilinco A. reétilineum i itur A quadrato ex en defcripto
æquale erit. Ogare dato re ilineo A æquale quadraturn con-
itirurum cit, qued videlicec ex ipfa en deferihitur. qui

facere oportebar. ’

.À*

a .

EUCLIDIS



                                                                     

in)

- EUCLIDIS
wELEMENFTORUM

LIBEK TERTIfus.’

jDEFINITIONES.

I. l -(La A L a s cireuli futur, quorum diametri me au
Æ quales, vel quorum qua ex fiant æquales.

. Il.Rem linea circulum contingere dicimr . ennuageas
chœlum, a: produâa, ipfum non figeai: z qu - .* ’ .

l l I.

Circuli contingere fe dicun-
tur, ni contingenta, fe ipfoa
non me

1V. .
In eirculo æqualiter diüare

à centro refit: lmeæ dicuntur,
quando a centra ad ipfas per-
pendaculares duâæ (un: ae-

quales. -V. q IMagis autern diane à centra ’dicitur ca, in quam major
perpendicularis cadiL] -

D 3 V1.



                                                                     

f4 Eucums Eneuxn’ronum
- ’ I V V1.

Segrnentum. circuli efi figu-
ra, qui: recta linea, 8: cireuli
circumfeténtia dominera.

a.
z

»Vlk

Segmenti auteur angulus en,
qui recta linea, 8c drculi cir- .
cumferentia comprahenditur. 4

i ’ l I Il .In fegmento angulus eR,quando in circumferentia fegmeno
ti fumatur gara punâum, atque ab ipfo ad termines une:
fis, gaz sa menti, reg

une: damnait, angulua
dirais lineis contentus.

I X.
(mando auternï’continentea

ngulum refit: linea: alfumunt
eircumferentiam, in .illa con-
fiâere angulus dicitur. x. I ù

Sedor cireuli cit, lande ngulum
rit, figura contenta r is lineis angulum-oomprehendentibue,
8c circumferentiaflabr’ipfis afiümptl.

n X I.Simili: circulorum fegmen- » r ’
ta flint, qua angulos fufcipiunt l
æquales vel in tubas an ilæquaies’œnratuiii. .3"

. PROP.



                                                                     

. L la a x. HI. nPROPOSITIO I. PROBLEMA.
Dm cirruâ natrum t’aime.

Sitdatiueirwhu ne, aporie: drain nom in-
venire. Ducatur in ipfo quœdam na: linea a!
8c in punao D bifanam-fccemr, a Mmo’ ile-priai
Anadreâosanguloa bduâaDcinaproducamr; 6c mel-F-l
ce bifariain sin a. dico pun- .&er a circull ne centrurn efi’e.
Non enim, fed fi fieri poteft,
fit e centrum, a: sa en en
daman inique quoniam D a I
et! squalia Da, communia au- .
rem DG, erunt du: au DG ’
duabui en un œquales, alter: a
akeri:6ebafislâa-ræqualixcdtblfion,d4 ."FML
mon. i’ antinational W - ..,cum amarina Emper’redamlineaminfifliem, aigu. ’ ” m"
los qui deinceps flint, æqualea inter (a ânerie, areau: et :54 .
urerque æqualium angulorum..ergo alignas o ne en reflua. m
fed ô: reCtus vos. æqualis mandatant: un
son, major minon, uod fieri nonpot . qui: o me!
circuli A se centrum. militer oflendemus mie aliud elfe,
præœr ipfum a. ergo a centnun cit chenu ne. Qui
invenire oponebat.’ A . .

en. Si in circulo quzvis reéh lino, beau) quandam bifa-
fiamùdangdmreâolkeæinfecameeruœnmdrœii.

PROP. Il. THEOR.. .
.9 in cirrmfawrtia Mali du Mu M84 [le

nantir, grue 5pr «n’agit "En (un une crawla.

cadet. .Sir circulas ne; in circumferentia ipfius lamantin duo
sans purifia a n. dico recteur lineatn qu; à punôto a ad a
dudtur,intra circulait: cadenJ’u- C
matu: enim in recta a amarina
quodviu, &juagantur D A ne
D a. ŒDniam DA en mais
D a, erit tangulus un æqualis . a 5. priait,a 10 un, ô: queniam trian-

’ sur lama Aaproducitnr, A
.eritbangrlus DE; anguleux: Marital.major, angulus autem DAÉ
æqualis cit analcime, ergo DE? angulus mahonia:

.1 ’ 4 i . ° -



                                                                     

56
c 19.pr.rni.

EUCLIDI’s ’EL’nimïENr’ron’tJ M

çii niait». (cd majon ëan’guloLma’jusilaiuâ (ubrendirur. major

igitur cit D a ipfa DE. (cd Da ad circumferentiam rautum per-
mugir. ergo DE non en u(que protendirur. adeoque pun-
éturn a cadet mua circulurm Si igitur inci’rcumfercinria ace.

oportebals demonflrare. » - - T -
Cor. Hinc fi recta circulum tangat, in unico punüo cum .

tahgit; .PROP. In. THEOR.
Si m circula rafla in" pâ-ceâiramldafia, raflai» li-

nearn çuana’am non daéîam par. centrant bifiriaràz jè-

cet, à ad agrafa: "au ipfirm fluât ; yaodji ne! au.
gufor reflux ipfirm ficet, ée bfariam [Rubin 1- ï -

’ . Sir circulus A a c, 6c inipfb reÉta linea per centrum duôta

a burins;

f 8.primî.

.- Def. Io.
puni.

d 5. primi.

en rectaux lineam quandam A B non ductarn pet-centrai!)
bifnnam (ecer in panda F. dico ad. angulos refiles ip(am

Icare. (urnatur enim circuli en

l a
.Aaccenrrumu quod fit 3,8: I f i ’
de; , E8 Jungantur. QIoniam vlglmr’IA’F ett-æqualis F a, com- .

munis nutem FE, du: Al? F a:
du’abus aF F’E æquales (unt, 6c

bans EA bafi rancit æqualis. ergo

&anguluSAFsangulonFEæ-. ..; D v -qualis b’erit. cum autem méta linea (uper reâam infifiens an-
gulos, qui deinccpç (tint, æqualea interIIe (ecerir,’re6tus eft r
uterque æquaiium angulomm. uterqtie’igitur A F a BF E cit
recîtus. quare reaa linea CD par acentrum, duCta reflet!) li-
neam, A3 non duétam’ pet centrant büariani (coing-8c ad
angulos reétos ipfam (ecabir. Si vero c D (ecet a B "ad reclus
angulos, dico ô: bifariam ipfam ,(ecare, hoc ei’r Air îpfi FB
æqualem cire. iifdem enim conflmdtis, quoniam; le a,iquæ
ex centro, en æqualis E a, 8c angulus au: angulo d zB’F
æqualis erit ;. cit autemô: A Fa mais æqualis recto a FE.
duo iginir triangula EAF sur: ratios "angulo: duobus an-

a gulis .æquales habeni, unumqne. laïus unilateri aeqnale En,

a :6. primai.

’ (adam recabir. uod oportebardemonitrare. -

commune (cilice: utrilque, quod fini angulorum æqualiu’m
fubrenditur. ergo 8c reliqua larera reliquis lateribuaæqualia ’
e habebunt. arque erit LA F ipfi F B iæqualia. Si igitur’in cir-
cula reda linea per cenrrum duétaireâam lineam quandam
non duétam per cenrrum bifariam (ecce, 8c ad angulosi re6tosq
ipram fecabit. uod fi ipfam (ecet ad mîtes angulos, 8c bi-

PROP.



                                                                     

I. 1 n a a «HI, n
. PROP.. IV.5TH’-EOR.

Sir”: circula du m9": lieu je invitent fait»: m
duale par centra»), je]? bifariam non feulant.
Sir circulus ancn; Bain ip(o duæ reflælineæ Inc sa

(e invicem (ecent in. punâo a, non duâæ per cenrrurn. dico
cas (efe bifariam non (ecare.: fi enim fieri poteft, (ecent (de
bifariam, ira ut u. fit æqualis -
ne, 8cm; ipli un: (umarur-
que a centrum ABCD Circuli,
quad lit F, à; à F jungatur. quo-
niam igitur reCta linea ne per
cenrrurn duâa reaam lineam
quandam ac n’an duâam per

cenrrumhbifariamvfeœr, 8c ad .redosangulosipfam (acabit à. quare reflua el’r F 1-: A angu- i 3- 1min
lus. rurfus uaniam reâa linea Fi: reâam lineatn quandam
BD non du rn per centrum bifariam (ecat, 8c ad angulas
redos iplam fwfecabjr. reflue igitur angulus eii FER. clien-
(us autem elt reclus a: r un. ergo FEA angulus ipû FER
æqualis erit, minor majori, quad fieri non potefi. non igitur

. AC BD (de bifariam (ecent. Quare li in. circula du: refis:
liriez (e invicem (ecent non duâæ pet oenrrum, (de bila-
riarn non (ecabunr. (me ofiendere aportebar.

PROP. v; THEOR.
V Si duo cirmlife invitent firent, mm erit ipfomm idem

centrant. -Duo enim circuli (e invicem liment A ne :c ne in mais
a, c. dico ipforum idem cencmm non elle. Si enim cri pa-
reil, lit centrum ,3; jungarur- : ’ C
que ac, 8c me utcunque’du- .

carur. Qaniam a centrum Acit circuli Ana, erit ca. ipfit-
a? æqualis. rurfus quoniam a» i
centrum eit CDQ circuli,’æ- A
qualis en cavipfi ne. (cd o- v 3ltenjà citer: æqualia EF. ergo - l -. - W i.-
El? ipfi ria æqualis erit, mina- majori, quad fieri nonpa-
tefl. non igitur puncturn a cenrrum en: circulotum [me

4 Vc Da. iîŒdre fidua cireuli (eîinvicem (ecent, non en: ipfo.
’rum idem centrum. M’attendendum fait. *

I, PROF: v1.



                                                                     

y! EvaLers E’LEKINTORUM
. PROP. V1. .THEOR. -

Si du circuli jefe rima contingent, ipfarm idem cen-

’ trumeau erit. g 4 .
Duo enim circuli aine c D F. contingent (efe intra in pun-

ao c. dico ip(orum non elle idem oemrum. fi enim fieri
pardi, fit F; jungarurque Fc,& i
Fax utcunquc ducatur. 0410-
niam igitur F centrum en: cir-
culi ana, æqualis et! a F ipfi
Fa. rurl’us quoniam F centrum
en circuli c D a, erit CF arqua-

’ lis Fa. ofienfa aurem eft cr

aqualis Fa. ergo 8: Fa ipfi Fa. . .-eit zqualis, minon majon, quad fieri non pareil. non lamât
F punCtum centrant efi circulorum ana cD a. (En: (î
duo circuli,(e(e nitra continganr, ipibrurn idem centrant non
erit. Quod demonltrare opartebat.

PROP. VII. THEOR.
si in criard 114mm 4129qu purifiai): firman, gond

adulât «un»: circuli, à ab ra in circuler» (des:
grattai: "En: linea ;I maxima quidem en: ru gaz
centrant : ,mirrima me relique : alignant autan: pro-
pirrçur’or ri me par centra»: tranfit, [emper remotiv-

rr major e] . a: du trima» typait; ab «leur puni-70
in circulant «de»! ad utrajque parte: minime.

Sir citadin "en, cujus dianerer au, .85. in ipfa au
honnir aliquod panama F,quod mali: oentrum circuli.
Sit autem circuli centrum a: 8c a pomélo F in drarlum
Agen cadant quzdam reélz linea in Fc Fa. dico au
maxima: elle, 5C-FD mini.» A v
matu: aliarum veto, Fa qui- .
dem majorem quam Fa, 8: Fc .
majorem quam Fa. jungantur
enim ne ce a e. Et queniam

a amptimi. alunis trianguli duo latera A re-

liquo fiant majora; ernnt a: .si: miam. (13:5! air. cl! au- .95 atout A8 ’ ne a: kF: n æqu en.major mimi! ne quam; rutilas Quoniam a: en: squaw
ce, communia autem Fa, du: ne El? duabus ce un»

a qu es



                                                                     

T’szsn III. ,9
huiles faut. Ted un manias majorait angulo en: bali:
igitur n bali lacet! bma’ r. «de!!! adonc &c! naja: bsçyrimî.

’ et]: quam 1rd. mm: quonum on Pl majores doum a urini-
Gl, æqudisnutemes ipfixn.’ cranter rzmajorsquam
Il). commuais aufenmir- En. ergo reliqm ici: major cit
quam 1’6le En. maxima igitur en: FA, a: tu minima:
major veto B]? quam se, être quam ne major. dicoazù
puna» r duas amura mais linea æqualea caduc in circulum

î: c n ad uqu’ue partes minium 1? n. œnltituatur tenim ad c 13.plimi.
cana EF- «que ad damna in en punétum n, angulo a I!

æquah’s angulus FIE: a: ne jungatur. queniam igiturnl:
dt æqualis an,’communin amen: IF, duæ on 3P dahus
un El? æquales faut: ’8: tapins en dt æqualip mgulo
BEL bafis igitur ne butina un: dem. dicoà nao tic-Fini-
r in circulai-n non caduc alita: pli F6 aludel-n. enim
fieri-pardi, cadat n: a: quoniam in: en: æquaIi: n, dt-
queipli sa æqualis- PH; cri: à: in: ipfi PH andin, vide.
lice; propinzuior ci, quæ r centraux matit æqudis remo-
.on, quad cri non pot .- Si [gitan- in circuli «limette n.

laux Jasmin fumant, qued non fit cæcum circuli, arc.

de mouftant: oponcbat. v -mon x7111. THEOR.
a extra circulant .1in panama farmtur, «que

ab (a demain»: ducatur gadin!» refit [incagu-
mm 1m par centrant mima, plia: me utcunquc:
«mm quilemgtw in commua»: circamfnmfinm c4-
Jant, maxima (fi 794: fier natrum tranfit; ah-

. man «un pf pin tanr- a; que p0 annamfimptr
i "Malien mgor ct arum, 7m: in couvez-am tir-
’ ramfcrentigm codant,minima d! 7m: inter panama

àdiamtmm interjicitur ; 411mm: para qu; propirr
gain minima campa nutation çfl miner. «(tu un»:
mitan aga a «:1180 in maclant «dan; du. ’

"qu parte: min a. - r - i i -
Si: circulas Ale, 8c extra circuium fumait aliquod

manu n’: une miam in circulum damant: «sa: une:
quam un un Dr ne: Ifitque in par dico
canin: quidem, quæ in concavam une wigwam
aidant, maximum effc tu, quæ . cr centrum mnfiç; 8:.
minimum, qua: inter punâum D diametrum ne inter;
jicitur, vidcliœt ne: majorem autem DE quam DF; .651):

maman



                                                                     

du . EUCL’IDIs ELEMENTORUM
majorem quam De :vearurn vero’ quæ in convexam circamâ
ferentiam H L KG cadunr, qua: propinquior cit minima: DG
femper remociore elle minorera ç hoc cit D x minorera

"Juin quam DL, &DL minorem quam Du. romani: denim cen-
rrum Circuli- au, qued fit-M, a: - . * .
junganmrMEMFMCMH ML..8: D
quoniam AM en: æqualis un, dom- j
munis apponatur MD. ergo AD

, , . æqualis ipfis En MD. fed au un
d "4mm (ont majores ôquam a D. ergo 8c on

quam E D rif major- ruri’us queniam
æqualis cit MEiipfi MF, commuois
apponarur’ MD. ernnt un un 1p
MF un æquales; a: angulus au D c ’
major et! angulo "au. bafis igitur

e and. un bali r D major c erit. fimiliter de- F
monürahimus, 8c F D majorem cire
quam on... ergo maxima cfi Da; ù
major autem DE quam D F, 8c Dl? . A I
quam Dc major. .præterea queniam * .

hmm-4- M K K D fun: majores aquam M D, 8: MG CR 1090158 Mx!
erit reliqua in) quam rebiqua d cru niajor.zqnare on mi-
nor quam K b, 8: idcirco a D minima’eit. 8: queniam trian-

" guli MLDin une latere MD, duæ maronnez MK 1m in-
ul-Pfimî- ira confiiruantur, ernnt e Mx x1) minores ipfis un Là

quarum MK cit æqualis ML. ,reliqua igitur DKIminor
quam reliqua D L- fimiliter ofiendemus, a: DL quam Du
minorem cflè ergo DG minima cit miner vero Dx quam
D L, 8c ID L minot quam D a. dicoetiam duas tanrum æqu-
les à punéto D in circulum caderc ad utrafque minima par-

. . tes, conitituarur ad reaam lineam MD,.ad duumqne in ea
flz-anh ponaurn 5:4, angulo x un æqualis f angulus Dru, 8c un

jungaturr maque quoniam un Jeit æqualis un, commuois
amerri M D, duæ K M M D duabus B M M D æquales-funr, al-

. . ter: alteri, 8c angulus KM!) æqualis angulo 5Mo, bafis igi-
a un!!!» iur px bafi D a cit æqualis indice à purifia D aliam ipfi Dx

æqualein in circulum non cariera. r5 enim fieri potefl, cadat
DN. 8: queniam DK cit æqualis un, 8c DK ipfi D3 cita:-
quaiis; erit 851m; æqualis Du, propin uior (cilice: minium
zqualis remotiori, quod fieri non p olteni’om cit. Si
igitur exrra ’circulum aiiquod paumai fumant,» 8:8. quad

.oitendore oporcebat. . . , . r - -

V mon



                                                                     

,ŒLIBE’R III.V. (a
PROP. 1x. THEO-R,

Si in!" circulant fimdtuf laligner! pnfifiüm, algue ab
en in mon»: radant pluch 7142m dut réât li-
nea: «regeler; panfium, 7149:1 jùmimr, circuli ren-

trant ont. a - ’
Sumarur enim intraacirculum A ac. purifiant ïaliquod D:

atque à,pun&o D in circulum nec cariant phares quam duæ
mon: iineæ finales DA Da DCndÎCO punétum D, quod
fumitur, circui A a c efle..»-’
centrum.Non enim; fed, fi fi j .
potefi, fit recentra se ’ . ID E

- nD a in a G pro ergo Gf0 a diameter cit A ne circuli. F d 9’? ’7-
itaquequoniam in ne diametro . I FM"-
ciiculi A a c fumptum en: ali- A c
qued punâum .D quod non i , .dt centrum circuli, maxima quidem erit DG, major bau- ’ 7- En»

. rem ne quam D a, 8c on quam DA. (cd 8c æquales, a quod : " ’9’
fieri non poteft. non igitur a centrum e11: circuli A ne. fi-
militer oflendemus neque aliud punétum cenrrum elfe præ-
ter ipfum D. ergo D circuli ne centrum erit. (aux! apor-
tebat demonfirare.

PROP. X. THEOR.

Cirmlm moulut» in plun’bm, fait» duché: punfli:

m fient. a
Si enim fieri potefl: circulas au: circulurn ne: feeet in

Pluribus punais, quam duobus; nempe in a, a, F, ô: cir;.
culi ne cenuum fumarur, qued fit K, au: 8- KG KF jun.
gamur. Œoniam igitur intrae . A i1
Circulum D a: F [un] mm cil
aliquod punétum K, quo in
circuium DE? incidant plu-
res quam doæ reüælineæns.

x0 in æqual’es, erit punétum ,K circuli DEF centrum a. en. . ,. ; V 49.hujus.
amen 8c eirculi A a cicenrrurn b En hyp.6K duorum igitur circulorum, qui [de recanr, idem erit K
centrum, quod fieri non poteft. Quare enculas circulum in

- ’ ’ pluribus,



                                                                     

n. ïEocunrs Enannnronvu
pluribus quam duobus punais non (eut. W oponebat

demoni’trare; iP ROY. X19 THEOR.
Si duo circuli feld- intarcoutzhgant, à fmntur cen-
k tu ipfomm; rafla linea «filèrent centra conjugua:
prodaâa in circulera»: couteau»: cadet. i

j Duo enim circuli A ac a D a (de intus contingant in par»
&o A, 8: fumatur circuli quidem ne centrum qued lit a ;
circuli veto a D a; centrum a. dico nain iineam à panda
and F dumm’, fi producatur, A
in punâum A cadere. non e- .Hf *
aira; fed, fi fieri poteii, catin . l
ut mon. &AF ao’jungan-

tur. [taque quoniam ac au ga lapilli. majores a font quam tu, hoc

oit quam par, communia au- ,’feratur ne. reliquaigitur ne ; . ’
major cit quam reliqua on. (cd ne en æqualia en. ergo
on ipfa e a en: major, miner majore, quod fieri non
tell. non igitur a punôto F ad c mon recta linea une
contaéturn A cadet. quai: in ipfum cadat nacelle en. a
igitur duo circuli [de inlus contingant, recta linea ipfo-
rom centra eon’ ngens, fi producarur, in couteaux: circu-
lorum cadet. uod oportebat demonflrare.

PROP. x11; THEOR.
Si «(en circuli fifi extra gominant, mais lima ipfo-

mm canin: conjungo»! pcr couinait»: truffât.

Duo enim circuli nec aux fefe extra onntingant in.
punâo a; a: Tamarin circuli quidem- au connum qnod
fit r: circuli veto un: centrum a. dico rem Encan,
qua à punâo F ad c duci- B Etut, per couteau!!! A tranf-
ire. non enim; fed, [i fieri

’ , potefi, cadat ut cens: 8:
Fa ne un nrur. noni-
am igitur: râlentrum et cir- lm
culi ne, erit in: æquaiis -,te. rurfua quoniam c cen-
trum en: ana circuli, erit ne ipfi en que)». encula
cit autem, a: A? æqualis ac. flint igitur FA au ipfisrc
ne tænias, ergotera au majorenqmm n au. (en:

miner,



                                                                     

.fiLtanr. Il). 53
minot a, quad fieri non nordi. non mon a r de .3..me
ont: méta linea pet contactant a non t . n par
ipfum murent en? Si igitur duo cocufia extra
contrit t re a mon rp enim centra conjungcm’ con.
Mmztrnanfibit; (kari wombat demonfirare. Pa

j PROP. xm. THEOR. .
Circuler circulum me coutingit in plurüu: panai:

prix: une, five irrita [ive extra contingat.
Si enim fieri paroit, circulum a a ne cumins a a en con-

tingat, primum intox, in pluribua punCtis quam uno, vide.
’lioet in en: 8: fumatur circuli quidem urne centrom o,
circuli vero son) centrera a. ergo «a: linea que a
pun&o e ad il ducimr,in poufia- 3,0
cadet. cadat ut noue. &quoniamo
conclura cit circuli none, erit sa ipfi
on æqualis. major igiturefl: ne quam

i En: 8c on quanmr D multo major.
rurfur queniam a Centrum dt EDF!)
circuli, inqualis cit on ipfi un. atqui.
chah cit ipfa inuite major, qued fieri ..
non portait. non igitur eircuiua circu-
lum mm: contingit in pluribus punétu,
quam une. dico etiam neque carra con-
tingere. fi enim fieri porta, circulua

ne: du:an une extra comme i .- ’
in planons punais quam une, videlicet in Ac. 8c ac
hosanna itague quoniam in circumferenna utromm
comme) une ne: flaupta (un: duo punch a, e;

.roaai’mea, ou: i961 conjungo intra unumqne iprorurn ca-
deti. fed inca circulnm quidem une «du, emmener»
hlm-760 acre; quad dt abfurdum- Non igitur circulas

aanjna.

6:.hujua.

circulera extra contingit in pluribus punais qui!!! non. ’
Mm autan cit neque marronnage. circulas igitur
citadin non contingit in, pluribu: pun quam uno, fiv
initia, five exna contingat. -Qod oportebat demonftrare.

PROP. XIV. THEOR.
Ï» circulai agada: refit linea 47:44]in à centra

âfiantji: à agitait?" à centra riflant, inter
fêlant reçue cr.
Sir circulus un c, &jin ipfo æquales reâæ linea A! en.

dico cas a centra æqualiter diitare. Sumatnr enim circuli

- AIDc



                                                                     

64 Eucunrs EL-EMENTORUM
. une centrum quad fit a, étala ipfo ad an en perpen-

r dieulares ducantur se E0, 8c Al: ne junganrur. Quoniam
igitur méta linea quædam per oentrum duaa tu: retâtant
lineam iguandam an non duâarn per centrum ad rectos

a;.hnjus- angulos fecat, 8c bifariam ipfizm [recalait a. quam Mr cit z-

qualis au, ideoque a a ipfius - c
a? dupla. cadem ratione, 8: V .
en dupla cit ce. atque et!
ne ipfi en œqualis. æqualis

.igiturôc AF ipfi ce. 85 quo-
niam ne cit æqualis ne, erit f
a: quadraturn ex A a quadmto

j ex a c æquaieï fed quadrato AB V I ’
547.prîmî. quidem ex A a æquaiia (un: ex A? a a quadrata b, nana

enim angulus en: ad r: quadrato autem ex se æqualia [une
quadrata ex ne ce, cum angulus ad c fit reflua. quadrant
igitur ex AF ne æqualia (un: quadratis ex cc en, quo-
mmquadratum ex A? quadrato ex ce æquale, etenim- æ-
qualis cit u ipfi ce. reliquum :igitur quad fit ex r: a qua-
dratum æquale cit reliquo qued ex ne; ac propterea tu:
ipfi a o cit æqualis. in circula autcm æquaiiter diliare à cen-
tra recta: linea: dicuntur, quando à centra ad ipfas perpen-
diculares «être æquales c (ont. cr o a mCD à centra zoua-
liter diitant. Sed fi a B c1) æqua iter diitent à centra, hoc

’ cit, æqualisfir ne ipfi ne; dico"; ipfi’cD æqualem elfe;
iifdem enim confirmais, fimiliterrofiendemus A a duplam
efiè ipfius A r, c D duplam ipfius ce. 8c queniam aqua-
lis eft ne ipfi ne, erit a: ex a: quadratum. quadrato ex
r; c zonale. fed quadraro quid ex ne æqualia b [ont qua.
drata ex a: F F a: quadrato aut m ex ne a: ualia 5 quadrata
ex ne Cc. quadrataigitur ex ne ra qua mis ex ne ce
æqualia font; quorum quadraturn ex ne ’æquale cit qua-
drato ex sa, cit enim ne ipfi EFæqualis: reliquum igitur
ex en quadratum æqnale cit reliquo ex cc. ergo. A? ipfi
ce cit æquaiis. arque cit A]! ipfius ne dupla, 8c CD du-

la ipfius ce. ln circula igitur æquaies reâæ lineæ æquo
iter a centra dittant. Et quæ æqualiter a centra difiant,

inter [e (un: æquaies. Œod oporrebat. demonitrarez

eç. defihu-

jus.

z



                                                                     

L I a En i111. 6;
PROP. KV. THEOR.’

In circula maxima funin-e)? «hunter : clivant-nm
femper progmguwr ci grue par 001171072 tranfit, re-

mariera major efl. .
Sir circulas ABCD, cujus diameter-AD, centrum a; a:

propinquior quidem diametro an fit 3c; remotior vero
r a. dîCO’A D maximam elle, 8c a c majorem quam ce. Du-
cantur enim à centra 1-: ad ne ce perpendiculares au me.
8c queniam ne propinquior en; ei.quæ per centrum tran-
fit, remotior auteur se; erit x B
a K quam E H major. pona-

per L ipfi Brand reétos an- 1
gulos duCta LM in N produ-
catur, 81x jungatur IE’M E N

E r ne. queniam igitur EH
maqualis on, erit 8c ne ipfi
MN munis a. rurlîrs queniam 51 a - a I I4- hui!"-
æqualiaeli A E ipfi KM, dans. ipfi au, erit 6c AI) ipfisMn
E N æqualis: fed M a EN 6 majores l’un; Ignan) M N; ergo a: a ao.primi.
an major de quam M N: 8c M N e æqualis ne, gerit
igitur A D quam ne major. 0d cum duæ E M EN duabua
FI: ne æquales fiat, angulu que M en major angulo FEG,
a: bafis M N bali ce major c erit. oitcnfa autem cit MN æ- c gaminai.

un 3c. ergo de ne, quam ce cit major. maxima igitur
A D diameter, 8c ne major quam ne. (Eau: in circula

maxima e11: diameter, aliarum vero lemper propinquior ei,«
quæ pet, centrum tranlit, remotiore’ cit major. Œod de-

nonitrare opertebat. c i a
PROP. XVI. THEOR.

945e diantre circuli «Infini; 4m10: abextrmitate
docker, cadi! extra circulum: 6-131 10mm qui irr-
ter "au": limant, circuniferentiam interjicitar
citera "En linea non cadet: à! jèmicirculi angulai-
amuï angulo 4cm refiilinea major e]! ; reliquat

autan miner. .
Si: circulas. une cirez centrum D, 6c diametrnm a a.

dico rectaux: lineam, quæ à purifia A ipfi a a ad rectos an-
gulos ducitur extra circulum caduc. nonlenim; fed, fi fieri

.E pareil,

tu: ip’fi EH æqualis E D, .6:

K



                                                                     

66 Evcmms ELEMENTORUM
potefi, cadet intus, ut A  c, ô: oc jungantur. itague uoniam
æqualis efl: on ipfi ne, erit 8c angulus onc angâo A en

. 5.primi. æqualis .a. reâus autem cit n net; ergo 8c I A c n dt retins 5
6 a! hm ac pro terca anguli n A c ACD duabus métis æquales font.
c 17.primi. quod cri non potefl: c. non igitur à r

punôto A ipfi B A ad reôtos angulos c
duâa cadet intra circulurn. fimiliter

ofiendemus neque in circumferen- n
dans cadere. extra igitur cadat ne- B AceITe cit-carda: u: A E. dico in lo-
cum qui inter reétam linezm A 3,8:
circumfcrentiam un interjicitur,
alteram reôtam lineam non cadcre.
fi enim fieri potefl, cadat ut F A,
8c à punéto D ad F A perpendicula-

4 u..primi. ris d ducatur ne. 8c quoniamnreâus
efi angulus A G D, minor autem mac

e ,9,F,;m;, DAG,. erit D A quàm ne major e.
œquahs autem cit un ipfi ou. ma-
jor igitur en ou ipfa ne, minot
majore, quod fieri non potet’c. non
igitur in locum qui inter reâam 1j:

n nçarn 8c circumferentiam linterjicuur, ancra reéta linea
cadet. dico præterea angulum femicirculi, qui racla une.
3.4, ô: circumferentia en A centinetur, omni angulo acuto
reâilineo majorem elfe; reliquum Vero contentum circum.
ferentia cru, 8c reaa linea AS omni angulo ,reétili.
neo eflè minorem. fi enim en: aliquis angulus mailing»
acutus major quidem contente recta linea RA, a: ce A cit.
cumferentia,aut aliquis miner contente c a A circumferentia,
8c méta linea A E, in locum qui inter circumferentiaîn au,
8c refhm lincam un interjicitur, cade: aliqua méta linea
qua: faciet angulum majorem quidem contenta reâalinea
BA 8c cru circumferentia, qui fcilicct mais lineis con-
tinetur, minorem veto contenta circumferentia c H A, a: A a

ru mu, méta linea, non cadi: autem t : non igitur erit anguille acu-
iemçn- tus qui mais lineis centinetur, major angulo contento
1m". méta linea a A, 8c c H A circumferentia 5 neque mine; con-

htente circumterentia c H A, 8c A E méta linea.

a». Ex hoc manifefium efl: reaam linoarn qua: ab ex.
tremitate diametri circuli ad mîtes angulos ducitur, circu- ’
lum contingere, 8: reCtam lineam contingere circulum in
une tgnrum punao, quoniam qu: occurrit in duobus punais
mm lpfum cadit, ut 011:me en. ’ -

P R O P.

[En
t
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i

A . PROP. XVII. PROBL;
A data purifia "au": [imam dartre 9m: daman err-

culum mutingat. ’
Sit datum quidem punÆtum A, dans autem circulus non.

opottet à punéto A reëtam lineam ducere, guæ cnrçulum
BCD contingat, fumatur enim centnlm circuh n; 8C Junôta
MI, Centra quidem E, intervalle aptcm u circulus HG
deièribatur: a: àwpunao n
i li EA ad naos angulos a

camr D F: junganturque
EDF au. dico à punéto A
duaam efl’e A n quæ circu-
li!!!) son contingir. queniam

enim a centrum cit circulo- irumncnnrc’c, eritEAæ- ’ ’
qualis un, 8c ED ipfi en. duæigitur’u: En duabusrn
BD æquales (ont, 8: ngulum communem continent, qu: c9: .
ad E. ergo bafis DE bali A a cit ’Fæqualis, trian plumquuh hui"!-
DE? æquale triangula- En, 8c reiiqui’anguli re iquis an-
gulls- ualis igitur cit angulus a n A angulo son. 6c n DF
re6tus e . quare 8c reétus EBA: at ne en: En ex centia-
qùæ aurem diametro circuli ab extremitatelad naos. au los- -
dueitur, circulum contingitc, ergo A B contingit erreu.um.zc°r- la
A date igitur puflâon dudza ef’c reéJtnIlinea An qua: Çn’Çu-r in” t

Juin son comipgit. 4 gnou ficere o’portebat- . i .;

- ,   i 4 «N-r-PROP. XVIÎI. mime R. :
Si circulant contingat çùælam’ réanima, timing: ga-

’ km in pontifiant rafla linea duëalqr, en ad. mm"!-
gmtem perpendiculari: erit.

’ :7 a w , . .I Circulum enim A B c contingnt quædam’reâa linea D a in
.PPnâO C: 86 circuli A a c centrum urnatur 1:, à quo 3d c

l u.prim

ducatur ne. dico Fc ad i- i g
ipfam DE perpendicularem "
elfe. fi enim non in fit, du-
catur à unCto r: ad DE pet»

pendicu aria a r 6.- quoniam

ou.

. 4 tapi-in:-:giturangiflusrocre&ussefi, fla i « - ,
cricocFacuuiaâ,acproptc- J ’ I V :5 ("W 63:.prim
«a vocnngulusmajornngu- Il) Il sic- a" En)
Jo roc. v majorem auteur angulum4mnjus lama .r-fulftendit. c un".
major igitur efimoquàm»? a. ÉqualîQï-Wœm chflfégi... .

gît-"k r i
A



                                                                     

O

58 Eucuurs ELeiuN’roxUM
- ergo en ipfa F6 cil major, minor majore, quad fieri non

poreft. min igitur F6 cit perpendicularis ado F, fimilïter
ofiendemus neque aliam quampiam eflè præter i (au) FC-
ergo F c ad DE cit perpendicularis. Si igitur circu nm con-
tingat quædam refis. linea, à centra autem in contaôuim méta
linea ducatur, ca ad contingente’m perpendiculariserit.

PROP. xix. THEOR.
à? circula": cantingat yuædamrràfh fixez; à couteau

lutent tu? M99: angulo: contingenti n34 linea du-
"th in en cdcalipentram cm.

Circulum enim A B e contin at quædam retâte Encan min
c, 8: à pûnàoeipfinx ad re os, angulos duca,tur.cv.s,v v dico
in ipfa AccirCulicentrum arc; non coin; 5’fcd, fifieri punit,

"fitnc’entrutn, &jun attires. I , V x A- . j
quomamigitur cir un: 413c , - ’contipgit quædam méta linea

mon, a: a centrozjad conna- l
&umi duüa en: ne; erit ne 3
ad .ipfam ne - perpendicula-

, Ilhujiu. ris q, retins igiturangulus de, l .1 I
Juana-r cit autemjôc ne»; re- je], il. tu,

b En un. dans 6. .,ergo me apguius cit æquaiisàçguioncs, minor
’ majori, qued fieri non poteau. nonfigittir; r ceutrum efl A n c

circuli. ûmiliter oüendemus neque aliud aliquod eiîe præ-
terquam in! Hem iCëareiliICiICulum’ooiiingat quzdam
redite. linea, à ContaÇtu autemad naos angulos contin enti
’redaiiinea’ducatur; in ca circuiirerit centrurn. (Æ de-

moifltrare oponebat. * r i .
mon ixx. THEOR.

"la circùIa ngulus, qui la! «miam, duplex :5 au:
qui tu] àcumferentiamefl, gnard? cira-mienn-
tian tandem pro bajihômut. I r . .
Si: circulu: Anc,.ad cujus centraux quidem angulnœfit

n se, ad cireumferentiam vero n noça: candemcirœmkxgi-
tian) ne pro balihabeant. diçomnc: ngulum» engouent:
dupium elfe. 1 jungatur enim Marat-1min producatur. iu-

.que queniam-u. efilæqualisjnperit; épousons en an-
. 5.Ptimïgfll1Q’EBA «squaw. :zanguiingiturnma en duplicesfiiiên; .

.i r. l



                                                                     

L1 ne,
ipfius anguli un; fed angulo: DE? cit æqualis b

dem ratione ô: angulus r E c

n III.
angulis

au; tu; ergotai: anguluaangili tannai duplex. cg.

A .duplex cit ipfius a A c. tutus
igitur n a; c totius a A c du-
âlex erit. rurfus infieôtatur, 8:

t alter angulus a D c, junéta-
que D E ad c produçatur. fi-
militer oflendemus ngulum
G E c anguli c D c duplum ef-
fe; quorum G a a duplus cit ip
reliqui une cit duplus. ln circulo

. n F .Gus o D a. ergo reliquus a z c
C

rur engaina qui ad
centrum, duplex cit ejus qui ad circumgentiam cit, quando
circumferentiarn candem pro bafijhabeant. Œod oportebat
demonitrare.

PROP. XXI. THEOR.
In circula, qui in codent

47min finit.
Sit circulas A B c D E, 8c in

figmmto faut, nguli inter [a

eodetn fegmento a A E D an-
guli En: n ALD a E D. dico eos inter fe æquales elle. fuma-
tur enim circuli 43cm; centrum
que a F F D. aniam an-
gulus quidem a i: D (fi ad
centrum, angulus veto a A D
ad circumferentiam, ô: cir-
cumferentiam eandem ne D
pro bali habent 5 erit n F D
angqus a anguli en D du-
plus. eadem ratione an-
guius a F D duplus cit etiain
a A D angulo a E D æqualis erit.
fegmento minore femicirculo,
ducatur A E, eruntque omnes
anguli trianguli A B G aequales
ô omnibus angulis tria il
pas. a: anguli ARE, un
fun: æqueles r hadtenuqde-
manants, anguli- A (in
D c a funt etiam æquales r, ad .
verticem enim faut: quarre a:
qualis erit. In circula, igitur
guli inter le æqualea flint.

En

quad fit p: junganturr

ç

anguli au). ergo angulus

59
6 priai.

a ac. bayas.

fi anguli BAD nBDfunt in .

A E

reliquus a A c reliquo G z D z-
in eodern fegmento funt, an-un

31m opottcbat demonltrare.

P R O P.

i safari-hi.

c 1;.prîmi.
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32..primi.

2.x. hujus.

a Dei’. in

hujus.

6 :6.prîmi.

erit A ce angulus æqualis an-

EUCLiDis ’ELEMENTORUM

mon XXn. THEOR.
æfldrilatfl’flïam qui: imam-ahi: defèriàuntur, angtdi

appajizi duobus mais 4714416: faut. , .
Sit circuluô A une, 8: in ipfo uadrilaterum A une dico

angulos ipfius oppofitos duobus re is æquales efle. jungm-
tur AD 8c: queniam igitur omnis trianguli tres anguli duo-
bus mais fun: æquales a, ernnt trianguli- nec tres anguli
c A a ne BCA,æquales duobus mais. [Ed angulus 413c cit

æqualis ban Io ADC, in co- A jdem enim un: fegmento AB-
D c. 8c angulus A c B æqualis b
ipfi AvD a, qued fun: in codemi

Il c D a legmento : totus igitur l
angulus 3 D c angulis A8 c 1; CA c B æqualis en; communis zip;

ponamr me angulus; ernnt i D
anguli B A c A); c A c B angulis a A c B D c æquales. fçd
BA c A ne A ce fun: æquales a duobus mais. ergo 8: an-
guii B A c B ne duobus mais æquales ernnt. limiliter offert-
demus angulos quoque A B ni A c D duobus mais cire saqua-
les. Œadrilaterorum’ igitur, qua: in circulis defcribunrur,
anguli oppofiti duobus mais æquales (ont. QUOd °P°."°’

bat demonitrare. - l imon XXIII. THEOR..
Super "dem "au linea duo circulant): lègmqnta fimi.

lia) à "14714454 ex 644’601 peut me CDnÆlIfltfltürn

Si enim fieri poteit, fuper eadefn reaa linea AB duo circu-
lorum fegmenta Emilia, 6: inæqualia confiituantur ex cadem
’parte A c B «A D a; ducatur- . - ’
gllCACD,&CBBD. ngan-’ i
[un inique queniam egmen-
mm A c B fimile cit fegmen-q
to ADB, fimilia autem cin-
culorum fegmenra funt uæ
angulos (ufcipiunt a æqu s; A . ’ B
gulo-Aos, exterior imeriori, quod fieri non poteit f. Non-
igitur friper eadem reâa linea, duo circulorum fegmenta (in;
lia, 8c inæqualiavex eadem parte confiituemunî (MM deo;
mortifiait: oportebat.

H i PROP.,



                                                                     

L-IBBR .111. j ’ 17r
PROP. XXIV. THEOR.

5b)" regonfla: mais lineis Mât: enculera»! fig-
. manta inter]: 4914411): fiait.

Sint enim fupei æqualibus mais lineis A a en Emilia cir-
culorurn fegmenra A en en. dico fegmeutum A: a feg- v
mente CFD æquale eflè. applioato enim ne» fcgmcnto
fegmento -ch, 8c pofito
panda quidem A in c, recta

vero linea ne in en; con- E F Cgrue: 8c n punaum purifia

n, prbpterea quod An ipfi j.en fit ualis. ’congruente A B c nauteur r a linea au reâæ
en; congruet 8c les fefg- ’ i.menrum regmmto c r D. l enim A n oongruet ipii c D, fez-
mentum autem A z a fegmento cr D non co et: MF’
mutabitur ut con, circulus circulum in pluri quam uo-
bus.pun&is feeabir. etenim circulus c,o D circulum ch (ces:
in pluribus nais quam duobus, videlicet in punais c,
a, D, quod eri non apotefl. non igitur congruente mita .zo.hujus.
linea aureâæ’ en, non oongmet à: A ne ,l’egmentum l’eg-

mento c r D. quare congruer, 8: ipfi æquale erit. Super æqua:
nous igitur mais lineis Emilia cireulorum rognent: inter le
æqualia flint. de oponebat demonitrare.

PROP. XXV. PRO BL.
Circuli jaguar» d’un Jclm’ôere 0516M cujus A?

figmntum.
Sit datum circuli fegmentum un. oporret doreri-

bere. circulum cujus A a c cit fegmemum. Secetur .
AC bifariam sin D; 8c à punao D ipfi AC ad ICüOSIIèærimil

flaquai. fi 1 6 u primi.0316: A n junga- I jtur. vel igitur an- 3 B a - Igulus 43D major

cil: angulo BAD A c E , jlminor veli E q læqualis. fit priioum
major, a: ad reétam
lineam un, atque ad datum in ea punâum a confiituatur
angulus au æqualis v angulo A en; 8c DE ad z producatur, c 134mm,-
jungaturque 5c. quoniain igitur angulus ne: en; æqualis

y i E 4. angulo
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4 6. primi.

a a. primi.

EUCLIDirs- ELEMENTORUM
angulo n A s, A erit 8c ne. rééta linea ipfi En æqualis: 8: quo’
niam nD-elt-œqualis Dc,-eornmunis-autem ne, duæ 4D
DE duobus cD Da æquales (ont, airera .alteri; 8c anguille
A DE æqualis IÏEUlO cos, reclus enim uterque cit. ergo
8: bali: A l b
ne en: æqualisr. Ted

(menin en: A: æ- B B 33ans a a. quare N
a; ipfi ne eit A a lu is ac ro te.- 1-::3 ne; reàæp li- A D A D c

nez A E en ac in- .ter le æquales font. centre igitur a, intervalle autetn uni ipfa-
mm A E a a a. c circulus defcriptusctiam per reliqua ftranfi-
bit punch, 8c circulus defcriptus erit. quare circuli l’eg-
mento dato defcriptus en: circulas cujus fegementum cit.
fed 8c illud contint, fegmentum nec femicirculo minus
die; pralinera qued centrumipfius extra cadit. sfimiliter,
8c fi angu us A un fit æquàlisangulo n AD, faéta ADæquali
unique ipfarum BD Dc, ernnt tres recta: lineæ-AD DE Dc
inter le zquales, arque erit D circuli defcripti oentrum, 8c
fegmentum A]! c femicirculus. fifi vero angulus A a D miner
fit angulo un D; confiituacur ad, reétam lineam en, 8c ad
punétum in en datum A, angulo ne Dacqualisangulus en a
mm fegmentum A n c. crin r: centrum in ipfii D B, nuque" erit
A ac feqmenmm femicirculo majus. Circuli igitur fegmento I
daro de cripins cit cireulus cujus fegmenturn eli. mm (a-

cere oport’ebat. . i -
PR 0P. XXVI. THE O R.

In 4714411614: circuli: arguait: anguli 471445514: in-
fiflunt circumferentiir, five ad centra, fig: ad cir-
cumfrrentiar édifiant.

Sint æquales circuli A-BC DE r, 8c in ipfis æquîles an-
guli ad centra quidem BGC un, ad circumferentias veto
BAC EDF. diCO BKCVCir-Y.
cumferentiam circumferen-
fia: El. r æqualeinelfe. ’un-

gantur enim ne en. (330-
niam æquales funt A ne DE F
circuli, ernnt 8c qua: ex
centris œquales. du igicur
ne ccduahns sans ae- I Lquales flint: ô: angulus ad o-æqualiswaçgulo ad a: r ,8:

afis



                                                                     

l

-LI,BER HI. 73bali: ncbafi E? cil aæqualis. rurfus quorum æqualiadtnovriml
mgulus ad A angulo ad D, legmenturn un hile leur and. n.
legmento EDF: 6c funt fuper ualibus mais lacis ne u. bull"-
uæ autern fuper æqualibus mais ineis Emilia flint circulorum
egmenta, inter le æqualia r funt. fegmentum igitur BAC leg- e 34,. un.
mente a D r cit æquale. fed 8c lotus A n c circulas æqualis -
cil toti DEF. ergo 8c relique circumfenentia site reliquæ
au: æqualis erit. ln æqualibus igitur circuli: æquales au.
guli œqualibus infiliunt circumferentiis, (ive ad centra, live
ad circumferentias infiltant. (lied oportebat demonltrare;

PROP. XXVII. THEOR.
In arqualibu: circuli: anguli qui æyualibu: infifi’mrt

circumferentii: inter je 47:4ch faut, five ad centra,
five ad cireumfirmtra: infiflant.
In æqualibus enim circuli: A ne D a r, æqualibus circum-

fercntiis B c E F influant anguli ad centra quidem nec sur,
ad circumferentias Vera B ne en r. dico angulum ace an-
E°l0 a a r, 8c angulum a A c

angulo EDF æ ualem elfe. A A D
fi Quidem igillur. angulus jx dfix .B CC æqualis fit angulo E H F, a. I l H v l
manifeftum cit angulum j I iquoque hac angulo EDF fic .

i Eelfe æ ualem. lin minus,
unus ip orum elt major. fit - r
major nec, 8c confiituatur ad reâain lineam ne, a: ad
punCturn intipfa o, angulo sur æqualian angolais ne K. æ- azg.primî.
quales aurem anguli æqualibus infil’cunt fi circumferentiis, ba6.bujus.
quando ad centra fuerim. ergo circumierentia BIC æqualis
cit circumferentiæ au. [cd circumferentia un æqualis. cit
ipfi ne. ergo 8c me ipfi ne cit æqualis. minor majori,
qued fieri non potefi. non igitur inæqualis cil angulus ne c
angulo a H n: ergo cit æqualis. atque cil: anguli quidem n ce,
dimidium angulus qui ad a; anguli vero un? dimidium in
ad D. an ulus igitur qui ad A angulo qui ad D cil: . u le.
In æquali us igitur circulis,qan li ui æqualibus in ne
circumferentiis inter le æquales ont, ive ad centra, five Id t
circumferentias infiltant. Œod oportebat demonilrare.

PROP. ’-



                                                                     

74 EUCLIDIS ELEMENÎORUM
PROP.. XXVIII. THEOR.

la (:914de circuli: 4’784!!! "674° lima: circumfcren-
tu: agada: aufertmt, mgorcm gulden: majort, mi-

mrem une minon. ASint æquales circuli A 13ch: F; 8: in ipfis æquales reâæ
fine: s’c E F, quæ circumfercntias quidem B A c E m? ma-
jores auferant, circumferentias veto nec aux: minores.
dico circumferentiam a AC màjorem majori circumferentiæ
en F, a: minorem ,circum- * I
ferenriam a G c minori a H F
æqualem are. fumantur

. x. hujus. enim .centra a circulorum K
K, L, Junganturque a]: KG
n L, L F. Œoniam circu-
li æquales (un: , ernnt 6c B

ûch. x. qui: ex canais æqualcs 5. G
bww- duæ igitur 5x KC (un: æquales duabus Et. LF: 8: bafis

5c æqualis cit bali EF; ergo angulus a 1c c angulo E L P cit
z l.primi. eæquaxlis: æquales autem anguli æqualibus infii’amt circum-
4,5,huj..,, fermais, quando ad centra fuer’mt d. ,quare circumfercntia

ne c æqualis en: circumferentiæ un, (cd 8c totus A ne
circulus tari par cfl æqualis. reliqua igitur circumferentia
B AC reliquæ a: 1) F æqualis erit. Ergo in æqualibus circulis
æquales reétæ lineæ circumferentias æqualcs aqferunr, ma-
jorem quidem majori, minorera veto minori. de de-
monitrare oportebat. *PROP. XXIX. THÈO R.
In cçualibus circuIiJ, agada: circumfirenxia: æqu-

In mâte lime [Mandrin
muffin Sint æquales circuli ARC un: 8c in ipfis æqçalcs affu-
pnp. pun- mantur circumferenuæ BGC ’E H F, 8: ne E17. Jun mur.
hm- *dico refitam, finança 3c reôtæ EF æqualeui elfe. uman-
, hmm", tut enim centra a circulorum .K, L, 8c jungantur a K

KG a L D F. quoniam igitur mferentxa nec cit æ-
. qualis circumterentiæ E a F, ’egflgangulus. B x c angulo
l, ,7. Hum, a L F æqualis à. 8c qponiam circuli A ne p E F (un; æquales,
a nef, L 8: quæ ex centris æqualechrunt c. duæ nguur BK K c funt a?
hujus. quales duabus a L L F; 8c æquales angulos continent. .quare
(4.. primi. 12358 Bc bafi EF efl: dæqualis. In æqUalipus igitur cnrculir

L æquales circumferentias æquales reCtæ lmeæ mbtendunt.
- (ami oportebat demonfirarc.

P R 0 P.



                                                                     

L 1 n E R 1H. 7;
PROP. XXX. PROBL.

24mm circumfirmtiani bifan’am feu".
Sil: data circumfcrcntia A D 3., oportet 44D B circumferen-

tian: bifariam (acare. Jungatur A a, 8c in c bifariam 4 [cœur : a lo.primi.
à punâo auteur c ipfi A Lad refilas anglrlos ducatur c D. 8c
Jungantur au) DB- uomamo I
igitur AC en: æqua is c B, D
commuais auœm on, duæ .
AC. en duabus ne cm æ-
quales funt: 8c angulus ACD ,
æqualis angulo Bc 1), rcétus . ,

. A c Lemm marque efi: ergo bafis
un bafign cit bæqpalis. æ- u. "3.315.qualcs autem recta: lineæ c circumferentias æquales aufcrunt, G13. MM
gare çircumferentin au circumferentiæ BD æqualis erit.

ara igitur circumferentia bifariam [e63 cit. Œod factue-

oportebat. r
PROP. XXXI. THEOR.

la circula «galas, qui in lèmicircala, reâr’m efl, qui
ocra in majari figmcntn, miner cfl rafla, à gui in
minon; major n80; infuper mjori: quidem
figmcuti angulu: rafla major (fi, miam: 0ere [eg-
menti’angulu: rafla miner.

Si: circulas A son cujus diameter 3c, centmm auteur si
à: jungantur BA AC AD ne. dico angulum quidem qui
cl! in femicirculo a AC reflua) eflè, qui vero in fegmenœ
A Bc majore femicirculo, videlicet angulum A ac, minorcm
cfle mâta, 8c qui eft id feg- -
mente un: minore femicir-
cule, hoc cit an lum un,
reéto majorem- Jungatur A8,
8; 3A ad F producatur. ita-
gue quoniam 8E cit æqualis
Ed, erit 8c angulus 5A3,
angulo EB A æqualis a: ’rurfus

queniam AL cit æqualis-zc, 8c angulus ACE au ulo CAB
a 5. primî.

- æqualis a erit. tours tur angulus B AC cit arqua is duobus
1. .

ne La; angulis, «2&1 amen), a: angulus FA.C cura tri-
angulum A rag-duobus ARC AÇB æqualis 6. angulus igitur l: 3:.primî.
BAC cf! æquahs angulo un; ac propterea utcrque rpfo-
mm rcétus r. quare in’ femicirculo B A c angulus B AC mans r 9d? w.

A c&  P119".
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l en. 6c queniam trianguli A ne duo anguli A se a A c duo-

d r7.primi.

a a. hujns.

la.

bus mais funt dminorcs, reflua entera BAC, erit A ne an-
gulus redue minox, atque en in fegmento ne majore fe- .
micirculo. quad cum in cir-
içulo gluadriiaterum fit A n c D,
quadri aterorum vero qui in
circulis defcribuntur, anguli.
oppofiti duobus mais lins cæ-
quales: ernnt A ne une an-
guli æquales duobus métis, ée

angulus A13,c miner el’c reéto, 4
reliquus igitur A D c reâo major erit, arque cit in fegrnento
un minore femicirculo. dico præterea majoris legmenti
ngulum qui centinetur Mac circumferentia, 8c reaa linea
AC rcôto majorem elfe; angulum vero minoris fegrnenti,
contentum circumferentia A n c, 8: recta linea A c recto mi-
nbrem. quad quidem perfpicue apparet. queniam angulus
qui mais lineis au ne continetur reclus efi,- erit a: con-
tentus.ABc circumferentia, 8c refit: linea AC reâo major.
rurfus quoniam angulua contentas mais lineis CA A F re-
flua en, erit qui centinetur reâa linea CA, 8c ADC cir-
cumferentia, minot reao. ln circula igitur angulus qui in
femicirculo, rectos el’t, qui vero in majore fegmento, miner
cit recto, a: qui in minori, major recto: 8c infuper majoris
quidem feguienti angulus recto major el’r, minoris vero
méta minor. QIOd demonfirare oponebat.

Cor. Ex hoc manifeltum cit, fi trianguli anus angulus fit
uzlis duobus, cum rectum elfe; propterea quùd 8c qui

deinceps en, iifdem cit æqualis. quaudo autem anguli dein-
ceps (un: æquales, necefiàrio reâi funtf. "

PROP. XXXII. THEOR.
Si circulant cgntiugat 144an rafla linea, à can-

taêïu miam in aigu ’m ducatur rafla linea
ficus; àngali 91403 ad arrangent"): fuit, agneler
mm: ü: gui in citerai: circuli [garantir ramifiant.

v ACirculum enim "en contingat quædam méta linea se
ln 8, & à panai) a ad circulum A 3c à ducatur refila linea
n D ipfum utcun ne fecans. dico angulos quos en cum
E? contingente acit, æquales elle iis qui in airerais circuli
94213611115 confiltunt. hoc el’c ngulum un elfe æqualem
m8140 qui confiituiçur in D4 a fegmcnto, videlicet ipfi

’ o A a;



                                                                     

,LIBIR 1H. 7’ma; anguium vero .D-uzz «saquaiem angulo ne; qui in
fegrnento D en ’conftituitur. ducatur enim à purifie a ipfi

in? ad rectos a magmas un: au: circumferentia un fuma- . Infini.
tur quodvis punâum c; jun- , A
ganturque .AD Dc on. QIO- I .
niarn igitur circulum «son
contingit quædam recta linea
se in .punâo B, 8c a con-
taiStu B ad macs anguios con-
tiqfcnti duéta cit 8A; erit in
ip a A centrum-i, ABCD cir- , a: .3 , r 619.primi.
culi; quare RA ejufdern circuli rdiameza en; 8c anguius "Mn 17-
A D3 in femiciculo cit amans. reiiqui igitur yanguii 5A D fini"; a
Ann uni refitorræquaies faut: Ted .8: ABFfdt même. .âzzpfifia,
ergo anguiua un: inquarts cit angulis 1mn A un. com-fez mur.
munis auferatur Ann. I1 i uus igitur :DBF ci, qui in rii-
œmo circuli .fegmento couhl’tit, videlicet angulo aux, cit
æquaiis. .i8cquoniam in circula quadrihterum cit A son, a:
angon ains oppofiti æquales a funt duobuspétis; ernnt Dur (a un
une an li angulis un BCD æquales. quorum un o-
fienfus e æquaiis ipr un; ergo reliquus D ne ci, qui in
alterne circuli figurante me n conflituitur, vvidelicet ipfi
.Dczn, aquaiis erit. Si igitur circulum contingat mm
redis linea, a conmüu vero in circulum ducatur a linea
ipfum recuis; anguli quos hait ad «contingentem, ualc:
actant iis qui in aitemis circuli fegmentis confinant. 0d

V .oportebat demonflrare.
PROP. XXXIII. Pli-0’13 L.

Sagan Juin me». linea defcribercjegmmancr’rwligud
’ jufapiat ngulum 4’an angulo raflilineo 49min».

Sir data recta linea A a, datas auteur angulus reaüineus,
qui ad c. itaque oportet ruper datai geai linea A3 dcfcri-
ber: fegmentum circuli, quod (tilapia: angulum æquaiem

luzule qui dt ad c. Ad re-
aam liman) As, 8c sud-pun-
âum in ca datura A, caniti- je
matur supins un angulo
En! cit ,ad.c æqualis a. &à "giflantmâoæiæ ADaadreaos - . -
loyales à .Arz; fece- . a u.primî.tu: autem A]! bifilflam cil! i c amplifiai.D .v, atqueà punâo r ducatur ac ad mitas angulos ipli A B;
3: enrjungatur. queniam igitur Arielt æqualis En, com.-

I -, munis
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l 4.. haine.

e Cor. l6.
hujus.

1’32. hujua.

l :7. huit".

6 :3.prîmi.

e 3:. haine.

à

il quaiem. Quod facere oporrebat. *

EUCLIDIS ELIMENTORUM
munis autem F6, duæ A 1? en duabus a F se æquaicsfunt:
8c angulus ne æqualis angulo ne. ergo bafis A0 bali
c a elt dæqualis. ita ue centre e, intervalle aubert: A6 cir- -

culus defcriptus trn ibit e- . .tian: pet a. delcribatur, 8c fit.
A B a, jungaturque E n. quo-
niam igitur ab extremitate
diamcui A s, 8c à punéto A, -
3:6 An ad mîtes angulos
naze cit An; ipfa AD cir-

culum «continget. ô: que-
niam circulum A DE contingic quædam rafla linea in), 8c
a couteau qui cit Id a; in. circulum An E dada cil: méta
linea A a: erit" anguius D A a æqualis f angulo qui in alterne
circuli fegmento conltituitur, videiicet ipfi A un. (cd sin-ù
guius DAB, angulo ad E: cit æqualis. ergo 8c angulus ad
c angulo A a. n ualis erit. fuper data igitur reôtaiinea A a,
lègmentum circui defcriptum efl: A z n lufcipiens angium
A a: a, date angulo qui eli: ad c, æqualeixr. (yod cere

oportebat. i .mon XXXIV.. PROBL.
d d’un circula jegmentum qbfrindrre 7140:1 fufcipiat

ngulum data rzâilineo 47144km.
Sit dams circulas A ne, dams-autem anguiustreôtiiinees

qui ad D. eportet à circule Anc fegmentum abfcindere.
qued fufcipiat’anguium angulo ad D æqualem. Ducarur a ’
reôta linea a? circulum ARC ’
in punéto a contingens: 8:
ad reaam lineam ne, 8c ad
punâum in ca B, confiituatur
angulus r: ac angulo qui en:
ad D æquaiis à. queniam igi-

tur circulum A ne contingit v --
quædarn reétalineasrinn ’ËE . B - n ,
punâoQêc à contadin B duâa en ac, erit anguius ne æ-
qualis cei qui in alterno’circuii fegmento conitituitur. au
Foc angulus angulo qui ad D en: æqualis. ergo;&-anguiu’s
in fegmento BAC angulo ad D æqualis erit.. A date igi-
tur circule A 3c, abeIH’um el’c fegmentum quoddam a Ac,
l’ulcipiens angulum date angulo reôtilineo qui et! ad D, æ-

i

ï LPROBr



                                                                     

L 1 n a k 1H. 7,
PROP. XXXV. THEOR.

Si in chaula dut m9: livret fifi mutai: fêtent, regain
galant fic!) figmcntir unira: contentant, 471ml: efi ci,
panifiai: alter-in: figmèntir centinetur, "angulo.

ln circule enim A son, du: reétæ linea Ac 18D fefe mu-
tuo in pubâO’E lecent. dico feéhngulum contentuin liib
A a r: c æquale clic ci qued fub D a un centime". fi Ac a D
per centrum tranfeant, ita ut E fit centrum A son circuli;

- manifeltum cit æquaiibus exiltentibps A a ne DE sa, 8c
métanguium contentera fub A a ne æquale elfe ci qued fub -
DE a a centinetur. fi Ac Da non tranfeant per centtum,
fumatur centrum circuli A son qued lit a: a: ab F ad re-
âas lineas Ac D3 perpendiculaires damnait F6 en: jun-
ganturque sa ne en: queniam igitur recta quidam linea
cr pet centmm riveta reCtam lineam quandam Ac non du-
flam per centruth ad rectos angulos feeat, 8c bifariarn mon

feulait n. quare A c ipli oc cit I a. luiras.l æquaiis. 8c queniam reâa
linea Ac feâa cit in partes
æquaies in punCte c, 8c in
partes inæguales. in E, erit
reâanguium fub A a E c
centenaire, unaicutn ipfius
r: c quadrato b, .æquale qua- B C a ,.r°q..dz;
drato ex G c. commune addatur ex c r quadratum. ergo
mânngulum fub A E se, une cum iis quæ ex ne en qua-
drafis, æquale el’t uadratis ex ce ce. fed quadratis qua: ex
ne c r: æquale ce quadrature ex sa: quadratis veto ex ce e 4746m:
cræquale cil: c qued ex F c fit quadratum. reaangulurn i ’tur
fub A E E c, una cum quadrato ex en, æquale en: u rate
ex F c. elt autem c F æqualis F8. ergo reâangu un! fub
A: ne, nua cum quadrato ex ne, æquale cit et qued ex
r a fit quadrato. eadetn ratione a: rectangulum fub DE au
nua cum quadrato ex r a, æquale cit quadrato ex r a. clien-
fum autem cit a: reâangulum fub A a n: c, unà cum quadrato
ex en, æquale ci qued fit ex en quadrato. ego reüangulum
fiib A E E c, unà cum quadrato ex sa, æquale reâangulo fub
D a En, une cum quadrato ex a E. commune auferatur
au quadratum. reliquum igitur reâangulum fub A e fac,
reliquo fubne E a reaanguio * ualc erit. Œarefi in dr-
culo dure reflæ lineœ fefe mutuo ecent, reétan’ïiiurn Tub fega
mentis unius contentera z ualc cit ci qued ru aiterius kg.»
mentis centinetur. Œod amenant: opertebat. PROF



                                                                     

8o I EUCLrnis ELEMENTORUM.
PROP.,XXXVI. THEOR.

à? extra circulum 412’7qu m8140: fumamr, (a: a]:
en in circulum raient «me reflet linea, guarani al-
un: quidem circulum lècat, airera ocra contingat;
"élaguaient 910d [a]: tan ficaire, (et extcrim af-
fmpta inter purifiai» (gr 0mm circumfcrenliam
centinetur, agada erit ci, guai à contingente fit,
quadrato.

n Extra circulum eniiË) ABC fumarur aliquod punâum D,
8c ab ce ad diane: circulum cadant dus: reétæ linea: D c A
D3: 8c DCA quidem circulum Axe feeet; DE vero con-
tingat. dico reaanquium lub AD ne, quadrato, qued fit ex
on, æquale elfe. ve igitur ne A per centrum nantit, vel non
tranfit. primum tranfeat pet centrera circuli ne, qued fit
15 a: en jungatur. erit *.xI.huju.angulus 2 a D motus n.
flaque queniam recta.
linea Ac bifariatn (cela
cit in z, 8e i li adjici-
tur c D, te ngulum
fub AD ne, un: cum

. quadrato ex a c, æ-
".reenndi. ualc i erit ei qued

t ex en quadrato- æ-
qualis autemÊl’t c r. ipfi en, ergo reCtangulum lob A D D c,
unà cum qua rate qued ex a B, æquale cit quadratoex k D.

e41.primî.fed quadraturn ex en cit æquaie quadratis ci fatum en
un, refis enim angulus efl: E a D. reaanguïum igitur
fub An ne, une cum quadrato ex sa, æqunle cit ipfarum
sa, au quadratis. commune culeratur uadratutn qued ex
en; ergo reliquurn fub AD DC redan nm, quadrato qued
fit a contingente DE æquale erit. fecundo D ÇA non tranfeat

d h un pet centruurA ne. circuli :i annamrqw dccntrurn a, 8: ad i
Ac perpendiculans agatur EF, 6c Jungantur en se et),
redus igitur eli: un angulus. 8C unniam retâte "maqua-
dam ne par centium durits, reétam. lineam quandam Ac
non duCtam pet centrurn ad retâte: angelot: feront, 8c bifa-

e;.huju. riam ipfatn lambin. quart: A? ipfi FC cl! mordis. tuties
queniam méta linea Ac bifariam («in cit in nuque ipli
adjicimr en, erit remnguium lob AD Derme cum Qui.-
drato ex ne, agonie bquadrate qued ex p D. commune
apponatur qued ex sa quadratum. reflangulum igitur fub

’ A D D c



                                                                     

’LI a i: x III.
An DC unà cum quadratis ex ne in. cit æquaie quadntis
ex DE FE. fed quadratic quidem ex ne F2 aquaie cit
ce); DE quadratum; etenim rectos cit ngulum r. a n z
quadratiavero ex ce n: æquaie cit cquadratum ex ce. c47.primi.
ergo reétanguium fub A0 Dc, una cum quadrato qued ex
ce, cit æquale quadrato ex un; æquaiis autem dt ce ipfi
un; reaangulum igitur fub An Dc, une cum quadrato ex
en, æ ualc cit ex un quadrato. (cd quadrato ex en æ-
quaiia untquadratacex en BD, fiquidern reclus cit angulus A
mm. ergo refîtangulum fub AD Dc, une; cum quadra-
to ex E8 æquale en eis quæ ex au en liunt quadratia.
commune auferatur quadratum ex a a. reliquum igitur
fub AD Dc reâanguium quadrato qued lit ex Dr:
erit. Si igitur extra circulum aliquod punétum fumatur, &C.
Œod oportebat demonl’trare.

PROP. xxxvn. THEOR.
S? extra circulum fumatur aliquod panama. 011v:

al: en in circulum cariant fait reâæ liner; 9mm":
aima guident circulqm ferez, airera ocra incia’at:
fit autan, 1140:1 [a]: tata femme, (à! extrriur aflum-
ptn inter purifiant, (à curium» czrcumfirentiam con-
:inetur refleugulum, gouale ci quad ab incidente fit
quadrato; incident linea circulum continget. ’

Extra circulum enim A ne fumatur aliquod punc’tum D,
arque ab ipfo in circulum cadant duæ reétæ linea: D c A,
Da,- D ÇA quidem crrculum fecet, D a veto incidat: fitque
reâangulum fub A D Dc æquaie qua-
drato qued fit ex DE. dico ipfam Da
circulum A ne contingere. Ducatur enim
tafia linea DE 4 contingens circulum A B c,
8: lumatur circuli A n c centrum, qued
fit p, junganturque F E en FD. ergo an-
gulus F a. D redus cit b. .8: queniam D E
circulum ABc contingit, feeat autern
DCA; reâanguium fub A D Dc æquale
erit c uadrato ex D E- (cd -re&angu-
luta fu AD Dc ponitur æquale qua-
drato ex D a. quadratum igitur qued
ex 1) a quadrato ex on æquale erit.

«A

.D

ac propterea linea Dr. erit ipfi D n æqualis. cit autem 8c r: r:
imans F a. du: igitur DE a; duabuç Da bar æquales

lunt 5

.8:

l

A r7. bujus;

b r8. hujus.’

e ex Inte-
cedente.
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a 8. primi. flint; 8c Isatis commuais r D; angulus igitur un et! daguant

a Cor. :6.
hujus.

ruade reéhngula hac æqualia ernnt.

angulo’nna; redus autan: en: n EF, ergo 8c DE F cit mans.
arque cit F n produth diameter. quæ vero ab extremitate dia-
rnetricirculiad reüos angulo; ducitur, circulum contingit e.
ergo un circulum A 3c contingut neceflè cit. fimiliter de-
monftrabitur 8c fi centrum fit m ipfa A c. Si igitur extra
circulum fumatur aliquod punétum, &c; QIOd demonflrare
oponebat.

Cor. Hinc fi à punéto  uovis extra
circulum afiîrmpto, plures ’ 62 reaæ
A n AC circulum femmes ducantur; nôt-
angula comEËhenfi Tub totis lineis A!
AC, &palti externis au A F, inter fe
[ont æqualia. mm fi ducatur tangent
A D, et! reamgulum fub n A A a ualc
quadrato ex Ah; 8c refluagulum fu c1;
A? eidern quadrato ex" A n erit æqualc.

t

(EUCLIDIS
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EUCLIDIS
ELEMENTORUMN

LIBER dezu’tus.

DEFINITIONES
I.

le U R A mitaine: in fi-
gura reétilinea defcribi
dicitur, quando unuf-

quifque figuræ defcriptz an-
gulus , unumquod ne leur:
ejus in qua. ddcribrtur, con-
tmgu.

Il.
Figura fimiliter cirez figurant delèribi dicitur, quando u-’

numquodque lama defcriptæ, unumquemque ngulum ejun
cire: quam defcribitur, contingit.

Il].

Figure reâilinea in circula defctibi di-
citur, qume unufquifque dekriptz fi-
gùræ mgulus circuli circumferentiam
contingit.

IV.

figura reétilinea circa circulum do-
fcribr dicitur, quando unumquodque uln-
tus gelçriptæ, circuli circumfereutiam

comme ’ ,I Eàu M
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V. ’Circulus fimiliter .in figura reCtilinea defcribi dicitur,
quando circulincircumferentia unumquodque latus ejus in
qua defcribiturt contingit.

r » IV.Circulus circa figuram reailinearn defcrbi dicitur, quando
. circuli circumferentia unumquemque angulum ejus cirez

quam defcribitur, contingit.
V11.

Reâta linea in circula aptari dicitur, quaudo ejus extremz
in circuli circumferentia-fuerint.

PROPOSITIO I. PROBLEMA.
. In J410 circula, tinta: refit liane me Jiametra eju:

a 32 primi.

Ë Ù; 5mn!

Major mon fit, 47144km M84"; imam aptarc.

Si: datusicirculus ABÇ, data ,autem mâta linea non ma-
jor circuli drametro p. oportet m circulo A a c reâæ linea:
D æqualem reflam lmeam apure. Ducatur circuli A B c dia.
meter ne. fi quidem igitur A
n c fit æqualis ipfi D, factum I
jam erit quod prïoneba- A
tut. etenim in cire o ABC
aptata en: 3c reâæ liueæ D Bæêualis. fin minus, major
e ne quam n, naturque
a ipfi D æqualis et: 8: cen- D F ’
ne qmdem c intervalle autem c r: circulus. defcribatur
un: 8c CA jungatur. itaque queniam punétum c cen-
trum cit au: circuli; erit ÇA ipfi CE æqualis. fed D elt
æqualis c5. ergo 8: D ipfi AC æqualis erit. in dato igitur
circule une data: refila: une: D, non majori circuli du.
metro, æqualis aptata et]: 4c. (Æod facere oportebat.

PROP. 11. PROBL.
In circula data, Jota triangule myuiangulum Mangue

114m Jefiribere. à

Sit dans circulus A a c, datum autan: triangulum n n.
oportet un A a c circulo defcribere triangulum trimgulo D s F
æqurangulum. ducatur man linea c A H contingens a circu-I

l * v lum



                                                                     

L133]! 1V. 8:Inn: une in puntito a: 8c ad reâaui linceul AH, 8c ad
panama in ea A, angulo on æqnalis Magnum confitu-
tur rue. rurfus ad reântn a .
lineam Ac, 8c ad punCtum A nin iplà A, angulo DFE æqualis D x
b confiituntur angulus c A 55 s ,3,,,gm;,8c a c jungatur. queniam i 5

E F i xigitur circulum ê 3c contin- Br
.it uædam te a HAG; à
Ëonâétu autem in circulum I kl
duéJtaelt AC: erit 114c angulus æqualis c ei qui in lI-c33.œnii.
temo qirculi fegmeuro confittit, videlleet ipfi un. fed
H A c angulus æqualis cit angulo D a F, ergo 8: angulus A a c
angulo D E F cit æqualis. codera ration: 8c angulo: AC a
cit æqualis angulo DFE. reliquus igitur BAC angolais re-
liquo sur: æqualis derit. ergo trinngulurn ARC triangulonœçn.
DE F cit æquiangulum, 8c delèriprum cit in cireulo A B c. 31- 1’"er
ln data igitur circule date triangqu æquiangulum triangu:
lum defcriptum en. QIOd facere aportebat.

mon 111., PROBL.-
Circa d’un"): circulum triangule data æquiangulam tri-

angulum Jefcribere.
Sit datas circulus A in c, daturn auteur triangulum DE P.

oportet circa circulum A n c defcribere triangulum triangdo
D El? æquiangulum. Protrnhatur ex attaque parte EF ad

arrêta H, c, 8c fumaruricirculi A ne centrum K: a: refit:
inca ru; utcunquc ducatur: confiituaturque ad remua lig
neam K a, a: ad punétum 1. :n
m ca K, angulo quidem D sa

æqualis a angulus a K A, an- ’
go o autem D PH æqualis . .a angulus 31cc, 8c per A, B,c, A E P H ’ ’3’P"""’
pilotin ducanrur reâæ li- K C
nez LAM un»: NCL cir-
culum A a c contingentes i. il n N:
Œonram igitur circulum ne contingunt LM un NI.

* In punais au, c, à centre auteur x ad A n c panai du-
cuntur tu KB Kc; ernnt anguli ad punâa A a c real a. e r8.tenii.
8c queniam quadrilateri A u arc ariguli quatuor quatuor re-
Ctis æquales funt; etenim in duo triangula dividitur, quorum .
anguli nua KBM fun: mai; ernnt reliqui un aux du-
obus reétis æquales. funt autem 8c DEG DE? æquales
duobus mais. anguli igitur ne B un angulis on En:

v i F 3 " math?

fi x7. terril.
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l a. Cor:
32. priait.

.EUCLIDIS ELEMENTORUM
æquales funt, quorum AK a ipfi D se cit æqualis. ergo re-
liquus AM8 reliquo Diarr- æqualis erit. fimiliter dermatite-
bitur au ulusv LN n i fi DFE æqualis. ergo 8c reliquus,
ML N e æqualis 4re iquo EDF. æquiangulum igitur en:
tu»: triangulum triangule par; a: defcriptum cit cirez

r circulum A rac. mare circa datum circulum triangule date

a 9. priori.

b l aprîmi.

e 2.6. primi.

d 16. tenii.

zquiangulum triangulum defcriptum cit. (En facete o-
portebat.

PROP. IV. PROBL.
la data triangule circulum Jefcribçrc. . .

Sit datum triangulum nec, oportet in triangule A ne en.
culum defcribere. Seceutur danguli A 5c nca bifariam
mais lineis BD en uæ conveniant inter (e in D uuéto:
8: à punéto D ad te as lineas A a a c CA perpen iculares
b ducantur DE D F ne. .Qieniam angu-
lus sur» cit æqualis angulo un, cit A
autem 8c redus un reéte un) æqua-
lis: erunt’duo triangula E se DBF,
duos angulos duobus angulis æquales
habentia, 8c ahurir latus uni lateri æqua- i
le utrique commune u D, qued (ci-
licet uni æ ualium angulorum fubtendi- G
tur. ergo reliqun lutera reliquis late-
tibus æqualia chabebunt, atque erit D E
æqualis DE, 8c eadem ratione DG æqua- A
lis DF. ergo 8c DE ipfi DG cit æqualis. B. F C
tres igitur refila: linea; DE Dl? DG in-
ter fe æquales funt; quare centre D intervalle auteur unius
ipfarum DE DE DG circulus defcriprus etiam pet relique
tranfibitpunéta; 8c mâtas lineas au ac ca continget;
propterea qued réai flint ad a: F c anguli. fi enim ipfns fe-
cet, quæ ab extrethitate diametri circuli ad reétos angulos
ducitur intra circulum cadet, qued elt abiutdum d. non
igitur centre D, intervalle autem-unius ipfarum DE D F DG
circulus defcriptus fecabit métas lineas A a ne c A, quare
ipfas continget; atque erit circulas defcripus in triangule
une. In date i itur triangule une circulas au; defcri-
purs en. Qiod acere eportebat. *

l ... . ’ PROP.
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PROP. V. PROBLÇ

Cire: 141m trianguler» nimba» Jafcrüere.

Sit datura triangulum A ac. o et cires datura uiangu- . .
leur une. circulum defcribere. entur a a A c bifariam A I "1mm!-
inn,npun&is:&àpun&i5’nsipfilanacadreflaee i
angulo: bduœntur Dr a? quæ quidem vel intra triangu. 6 "ri-n.
luta A B c conveniant, vel in real: linea ac, vel extra
ipfam. conveniaut primo intra triangulum in purifie r: 8:

en rac sa jungantur. queniam igitur un et! æqualin ne,
communis auteur a: ad mîtes angulo: ne; erit bali: a?
bali n æqualis c. fimiliter efiendetur 8c cr æqualis a A. g*primi.
ergo 8c a? cit æqualis PC. tres igitur FA F8 ne inter f:
æquales flint. quare centre r, intervalle auteur union ipfarum
F A F a r c circulua defcriptus etiam per’reliqua punâa muf-
ibit:.atque erit circulas defcriptus circa triangulum a ne.
8: defcribatur ut a 3c. l’ecundo D r: n r conveniunt in reàa t
linea ac, in planète r, ut in recunda figura, 8c A? i
tur.- (militer demonfirabirnus nantir r: Centrum cir-
culicuca triangulum A a c defcrrpti. poitremo D r a r cen-
veniant exua triangulum au rurfus in a punâo, ut in
tertia figura: a: jungantur a r en PC. 6c queniam rurfua
A D cit æqualis Da, communia autem 8c ad reflet angulo:
D s, bafis A F bafi F a æqœlis erit. fimiliter demonfirabimus
&cripfi razqualem elle. quareôcnrefiæqualisrc. rur-
fus igitur centre r, intervalle autem unius ipfarum u un
PC circulas defcriprus a: pet reliqua tranfibit unâa; at-
que erit circa triangulum rme defcriptua. irca datum
igitur triangulum circulas defcriptus cit. (Æod facere
oportebat.

Cor. Si triangulum fit reâangulurn centrum cireuli cadet
in latus angulo recto egpofiturn. fi acutanâulum cadet cen-
trurn intra triangulurn. rebmfangulum ca et extra.

F. H gnon
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a. 4. primi.

6 3L tertîi.

a r7. tertii.

b il tertii.

e a8.primi.

d 3°.primi.

a 34.primi.

Eucumfs ELEM’EN’TORUM

PROP. ’VI. PROBL.
In de» circula yuad’ratum dejcribere.

Sit dams circulas A a c D. opertet in A a c1) circule qua-
dratum defcribere. Ducantur circuli A ac D diametri ad
reâos angulos inter fe A c BD: 6C A a se CD DA juugan-
tur. Œoniam igitur BE cil:
æqualis a D, etenim centrum
cit a, cemmunis autem, 8c ad
mâtes angulos au; erit bafis
BA æqualis abafi A D. 8c ea-
dem ratione utraque ipfarum
ne CD utriq; BA au cit æqualis ;
æquilaterum igitur cit A a c D
quadrilaterum. dico ô: reâangulum efiè. queniam enim
reâa linea BD diameter cit au cD circuli, erit a A D fumi-
circulus. quare angulus B A D reclus b ei’t. ô: eadem ratiche
unufquifque ipforum A BC BCD cD A el’t reétus. reCtangu-
lum igitur cit A a c D quadrilaterum. efienfum autem efi, ô:
æquilaterum elfe. ergo quadrarum necelTarie erit, 8: defCri-
ptum cit in circule A BCD. in date igitur A BCD circula
quadratum ABCD defcriptum cit. de faccre eportebat.

PROP. VIL PROBL.
Gina datant circulum quadralum dcfcrilzere.

Sic datus circulus A B c D. opertet ’circa A ncD circulum
quadratum defcribere. Ducantur circuli a a c D duæ dia-
metri ac BD ad rectos inter fe angules, 8c perpunéta A, B, I
c, D ducantur circulum A ac D
contingentes a F c c H H x K a.

uoniam igitur se centingit
Circulum au c D, a centre au-
tem E ad contaétum qui et!
ad A ducitur sa; ernnt à an-
uli ad A recti. eadem ratione,

à anguli ad punCta B, c,D real H . C. K
flint. 8: queniam angulus A a a rîâus en, cit autem 8c
roétus E ne; erit a a ipfi A c paralle a c. eadem ratione, 8c
A c parallela eft r K. limiliter demoniirabimus 8c utramque
ipfarum c F H K ipfi DE D parallela’m die, quare 8: a? cil:
parallela H K. dparallelegramma igitur funt ex ce A K F B
8K, ac prepterea c F quidem cil: t æqualis H x, G H,.vero ipfi
17x. ô: queniam A c æqualis cit a D; (cd ne quidem unique

. A . . ’ .4 . iprarum



                                                                     

. Lrauile.iplarurn c H r x cil: dæqualis; BD vero æqualir utrique o F
H K, 8c utraque a H F x utrique c r H x æqualis erit. acqui-
laterum igitur el’t pour: quadrilaterum. dico 8c métan-
gulum elfe. queniam enim parallelegrammum efi c355,
atque carreaux au angulus, 8c ipfe aux reâus erit; li-
mi iter demeniirabimus angulos etiam ad punéta H x F
matos clic. reâangulum igitur cit quadrilaterum FG a x. de-
monflratum autem cit 8c æquilaterum. ergo quadrature fit
neceflè cil, 8: defcriptum cil: circa circulum A B c Dr Cire:
daturn igitur circulum quadratum defcriptum cit. (Qui
facere oportebat.

PROP. VIII. iPROBL. si

In data yuairatarirmlmn dqlmhre.

Sit datum quadratum A n en. opertet in quadrato A ne D
circulum defcribere. Secetur utraque ipfatum au AD bi.
fariam sin punais F, a. 8: pet a: quidem alterutri ipfarum
au c1) parallela lducatur EH: per F veto ducatur Ex pa-
rallela balterutri un ac. pa-. Il?) Drallelogrammum igitur cit u- ’ [--7
numquodque ipforum arc K a l X

.AHHDAGGCBGGD:& F (il lK
latera ipferum qua: ex eppo- ’ ,
lite, (un: æqualia c. se que- I

.niam DA.eit æqualis au; 8c i
ipfius quidem A D dimidium cit B H C
A a; ipfius vero A B dimidium u; erit A E ipfi A F æqualis.
quare 8c oppofita latera æqualia funt. ergo ne cil: æqualis
ce. fimiliter demeuitrabimus, 8c utramque ipfarum ou
ex unique ne en æqualem elfe. quatuor igitur en ce
GH 6K inter fe faut æquales. itaque centre quidem c, in-
tervalle autem unius ipfarum e E cr: en on circulus de-
[criptus etiam per reliqua tranfibit punéta, se reaas lineas
A a u c c D D A centinget; propterea qued anguli ad a, F, H, K,
reai funt: fi enim circulus feeabit reâas lineas A a ac ce
D A, qua: ab extremitate diametri circuli ad redus angules
ducitur intra circulum cadet; quod dei! abfurdum. non igi-
tur centre quidem c intervalle auteur unius ipfarum c 1-: c F
e H GK circulus defcri tus retiras lineas au ac CD DA l’e-
cabit. quare ipfas nec ario continget; arque erit defcriptus

a ruminai.

6 3r.prinlf.

c 34-Pïi’ui-

d 16. terrii.

in quadrato A a c D. ln date igitur quadratetcirculus defcri-

par: en. (km facere opertebat. v

l ’ PROE
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a 8. primi.

6 6.prîrni.

a 4x i. fer-InnÎ

b r. hujus.

e 5’. hujus.

a

EUCLIDIS ELEMENTORUM

PROP. 1X. PROBL.
Cime data!» faudront": circulum delcriberc.

Sit datum quadratum A son. opertet circa mon qua-
drature circulum defcribere. Jungantur A c un, quæ
fe invrccm in punCte a fecent. 8: queniam DA cit æqualis .
un,l cormmunis autem AC; duæ DA ac duabus in ac æ-
quaes unt- 8: bafis DC æ-
qualis bafi in; erit angulus A A ’
D A c angulo a A c æqualis a. . V
rigolos igitur ou; bifariam A
f us cit recta linea ac. fi- ’ ’
militer demonltrabimus- u-
numquemque angulorum ne :5 c
BCD CDA mais lineis ac ’
Da bifariam feâum erre. queniam igitur angulus D A n an-
SUIO ARC cit æqualis, atque cit anguli quidem DAB di-
midium angulo: sa a, anguli veto A a c dimidium au A, 8c
sa a angulus angulo a a A æqualis erit. quare 8c latus EA
lateti en cit b æquale. (militer demonfirabimus 8: utram-
que teCtarum linearum ac E D utrique sa E i; æqualcm cm:-
erge quatuor recta: linea: tu en ne ne inter fe font æ-
quales. centre igitur a, intervalle autem unius ipfarum a A
En ne ED circulus defcriptus ctiam pcr reliquat Punâa
tranlibit; arque erit defcriprus circa ABCD quadratum. de-
fcribatut ut A a CD. Circa datum igitur quadraturri circulas
defcriptus cit. Œod facere oportebat.

PROP. "X. PROBL.
[fifœkr ,triangulum conflituere, [même unumqne

angulorum gui-[mit ad bzyim, duplum reliyui.

Exponatur refis quædam linea A a, 8: fecetur in c
punéto, ira ut reétangulum cententum fub A a B c æquale clic

ci, qued ex CA defcribitur, . E
quadrato: 8: centre quidem .
A, intervalle autemuB circu-
lus defcribatur une; aptctur- AA
que in une circule mâta li-
nea un æqualis bipfi ac qua: C
non en major diametro circuli
une: 8:jun6tis DA Dc, Clr- P. Dca A D c triangulum c circulus a c D delcribatui. itaque quo-
niam rectangulum ne æquale cit quadrato qued fit ex

.- A C5



                                                                     

L133]: 1V.
a c; æqualis autem cit A c ipfi un; erit fub au a c rectan-
lum quadrato ex BD æquale. 8: queniam extra circulum
ACD fumptum cit aliquod puDÇtum a, 8: a purifie. a in
circulum A ce caduntgduæ retire linea: raca a D, quarum
altera quidem racer, altera veto incidit; arque ei’t re-
étangulum fub A8 ac æquale quadrato ex BD: retla li-
nea BD circulum ne!) c-continâet. queniam igitur BD con-
tingit, 8: à contaétu ad D du a e nc; erit ch angu-
lus æqualis d ei qui in alterne circuli fegmento contri-
tuitur, videlicet angulo DA c. qued cum angulus BDC æ-
qualis fit ipfi DA c, communis appenatur en A; totus igitur
B un ei’t æqualis duobus angulis cD A D A c. fed ipfis c D A

9.1

e 37. terrir.

d 3a. tertii.

BAC exterier angulus BCD cit :æquans, ergo g; En A æ- a gaprimi.
quam CH ipfi iBCD- fed BDA angulus cit [æqualis anguleff’ 5mm
cran, queniam 8: lattis AD lateti au cit æquale. ergo 8:
DBA rpfi, son æqualis erit. tres igitur anguli BDA DBA
B CD inter fe æquales font. 8: queniam angulus D u c arqua-
.lis cit angulo a c D, 8: latuËlB D lateri DC cit ræquale. (cd B D S 6-P’imî’
ponitur æqualis ipli c A. ergo 8: c A ei’t æqualis ’c D. quarre 8c

angulus cum æqualis elt angulo DAC. anguli igitur en A
1’) A c fimul fumpti ipfius anguli D A c duplices (ont. cil: autem
8C B c D angulus angulis c D A D A c æqualis; ergo 8: a c D
duplex cil: ipfius D A c. fed son cit æqualis alterutri ipfe-
mm BDA DE A. quare 8: uterque a tu DBA ipfius D A B
eh duplex. lfofceles igitur tria’ngulum cenititutum cit A D B
habens utrumque eorum angulorum qui flint ad bafim, du-
plum reliqui. de facete oportebat.

PROP. XI.. PROBL.
In data circula pentagonaux æguilaterum (9- «guingu-

Ium dqfcribert. . -
Sitidatus circulus A a CD E. opertet in A ne D a circule

pentagenum æquilaterum 8: æquiangulum deicribere. Ex-

ponatur triangu un) ifofceles r
FGH habens utrumque eo- i Irum qui flint ad baume ou

P .angulorum, duplum a anguli t 3 z d g "mimi...
qui eft ad a: 8: defcribatur ’in circule a B c D E triangu-
lo FGH æquiangulum 6 tri. G H h. hui";
angulum A c D, ita ut angulo v .quidem qui cil: ad F ualis fit angulus car); unique
veto ipfetutn qui ad a H, t æqualis uterque a c D c1) A. 8:

’ ’ ’ uterque



                                                                     

’92 EUCLIDIS ELEMENTORUM
. l utcrque igitur ACD en A anguli ou) cit duplum. fécal"

a 9. puni. marque lpforum ACD .c D A bifariam a mais lineis c a D a:
I au ne DE 5A jungantur. queniam igitur uterque
lpforum A c D c1) A duplus

et) ipfius ÇA D 8c (céti func u
bzfariam mais ineis ca DE, F Kquinqua anguli DAC ACE u ’ J3 D
ECDCDB BDA interfcfunt
æquales. æquales aurem an-
guli in æ uahbus circumfc-

(26.121111 tendis in litant ri. quinqua G H
n igitur circumferentiz A B se c1) DE EA æquales fun: in-

! 1949""- ter fc. fed æquales circumferemias a æqualcs reaæ lincæ
fubtendunt. ergo 8c quinque rem: lineæ A3 BC- CD DE
5A inter fe æquales funt. æquilaterum igitur cit ABCDE
pentagonum. dico 8c æquiangulum cflè. quoniam enim cir-
Icumfercntia AB æCÏualis dt circumfcrentiæ DE; commuais
apponatur ac D. çota igitur A un circumferentia toti cir-
cumferenriæ-Enca cit æqualis, 85 in circumferentin qui-
dem A- BC D infiflit angulus A a D, in circumferentia veto
EDC n infi(tit,n AE. ergo 8c au; un ulus efi: æqualis an-
gulo AED. eadem ratione 8c unufqui que angulorum ne
BCD CDE unicuique ipforum au; A En cf: æqualis. æ-
quiangulum igitur cit ABCDE pentagonum: oficnfum au-
tcm cit 6c æquilaterum eflè. (gare in dam circule penta-
gonum æquilaterum, 8c æquiangulum delcriptum cit. Qui
acare oporrebat.

PR.OP.4XII. PROBL;
cm datant circulum pentagonam æçuilattram à a.

guiaDngulum defcribere;

Sit dams circulus A ne DE. opertet circa circulum A B c DE
pentagonum æquilaterum ô: æquiangulum defcribere. 1n-

4 par u. telligantur pentagoni in circulo defcripti a angulorum punéta
Mus. eflè A n c D E, ira ut circumferentiæ A a a c c D D E E A fiat
6 17. mais. æquales 5 8c par punôta A, B, c, D, E, ducantur 6 circulum con-

tingentes ou un KL [.M MG, 8c fumpto circuli Larsen E
centre F, jungantur F B FK PC F L FD. - queniam igitur
refit linea la. contingir circulum A B c D E in unéto c,
8c à centre F ad contaétum qui cit ad c duéta e - se, erit

, ,3, mm; F c ad ipfam K L perpendicularis c. reflux 131m cit marque
angulorum qui fiant ad c. «dem ration: . anguli qui ad
puna: a D mai fum. 8: «plenum [têtus angulus cit PâK,

. qua ra:
u



                                                                     

LIBIER IV. 9;quadratum quod fit ex in: æquale d dt quadmtis ex rc Hamid
ex. 8: 0b candeur caufam quadratis ex FB 3x æqug.
le en: ex ne quadratum.
quadrata igitur ex rc ex
quadratis ex F8 me æqualia
unt, oquorum quod ex PC
ci qu ex FI cit æquale.
ergo reliquum quod ex c1:
reliquo quad ex BK æquale -
erit. æqualis igitur eIt 8K K c L
ipfi ex. 8c queniam en e11 æqualis se, commuais auteur
me, duæBF FK duabuscr ne æquales funt; 8c bafis 3K
efl æqualis bafi ne; erit angulus e itague au: angulo "mimi.
KFC ualis, angulus vero BK F angulo F Kc. duplus
igitur et angulus 3re anguli KFC, 8c angulus BKC du-
plus ipfius nec. eadern rarione, 8c angulus en) anguli
en. en: duplus: angulus vero CLD duplus anguli cep.
8C quoniam circumferentia ne circumfercntiæ C D elt æqua-
lis, 8c angulus ne angulo en) æqualis f erit. atque cit [27. «au.
angulus quidem arc anguli nec duplus : angulus vero
DFC duplus ipfius L rc. æqualis igitur et! angulus [me
angulo c FL. itague duo triangula funt me F Le, duos an-
gulos duobus angulis æquales habentia, alterum alteri, 8c
uuurn iatus uni lateriæquale uod ipfis commune efi pc:
ergo 8c relique latere reliquis ateribus æqualia habebunts,;:6.primi.
5: reliquum ngulum reliquo angulo æqualem. refit igitur
linea KC cit æquaiis reâæ c L, 8c angulus F xc angulo ne.
8c quoniam ne efl: æqualis cL, erit KL ipfius KC dupia.
endem ratiche, 8: tu ipfius a]: dupla ofienderur. rurfus
quoniam 3 K oitenfa en æqualis ipfi K c , arque cit K1. qui-
dem dupla Kc, HK veto ipfius BIC dupla: erit HK ipfi
KL æqualis. fimiliter 8c unaquæque ipfarum au ou ML
oflendetur æqualis utrique Hic x L. æquilaterum igitur dt
GHKLM pentagonum. dico eriam æquiarigulum elfe. uo-
niam enim angulus FKC cit æqualis angulo FLC; 85 o en-
fus cit angulus HKL duplus ipfius FKC; ipfius vero ne

q duplus KLM: erit ë: au angulus angulo K LM æqualis.
fimili ratione ofiendetur 8c unufquifque ipforum x HG a c M
ou L unique me L KL M æqualis. quinque igitur anguli c me
HKL KLM LMG mon inter fe æquales fum. ergo æqui-

.angulum efi: GHKLM peutqjgonum. ofienfum autem dt
etiam æquilaterum elfe: 8e efcriptum cit circa ABCDE
circulum. (æod facere oportebat.

PROP. v
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5 9. prîmi.

6 mariai. .

e u.primi.

il :S.primi.

.E’UCLIDIS ELEMFNToRUM

PROP. xm. PROBL.
I" à" Intestin». and a «Harem»: (a: æ m’a" ulum.

fil. circulum àchàerr. 9 g
Sir denim penriigonurn æquilaterum a: æquiangulum

A une. oportet m ABCDE pentagono circulum defcri-
bere. Secetur uterque angulorum son cm; bifariam 4
métis lineis CF DF; 8: à unéto F in quo conveniunt in-
ter (e CF D F ducanrur re lineæ F8 F A F a. Œohiam
igitur n c cit æqualis cD,
communis aucern c F, duæ a c A
CF, .duabus De CF æquales G
flint, 8c angulus BCF en: z- B d
qualis angulo D c F. bafis igi- IX
tur BF bali F D cit 6 æqualis,
a: ne rriangulum æqualei
triangule DCF, 8c reliqui an- -.
guli reliquis angulis æquales, C K D
quibus œqualia latere fubrenduntur; angulus igitur an au:
gulo CDF æqualis erit. 8c queniam iangulus CDE anguli
CD F cit duplus, 8c angulus quidem CDE angulo A a c æqualis,l
angulus vero CDF angulo an æqualis; erit 8c en angu-
lus duplus anguli ces; ac propterea angulus un? angulo
en æqualis. angulus igitur ABC bifariam redus en: méta:
linea BF. fimiliter demonftrabiiurwunumquemque angulo-
rutn au: un mais lineis AF Fa bifariam leétum elle.
à punâo F ad renfilas lineas ne ne en DE EA ducantur
c perpendiculares Fo FH Fic FL FM- 8c quoniam angulus
HCF cit æqualis angulo KCF; cit aure-m 8c refilas FHC
retro FKC æqualis: ernnt duo triangula FHc FKc, duos
angulos duobus angulis æquales habentia, a: .unum lams
uni lateri æquale, commune icilicet utrifque Fc, quod uni
æqualium angulorum fubtenditur. ergo 8c reliqua latera re-
liquis lareribus æqualia d habebunr, arque erit perpendicula-
ris FH perpendiculari FK æqualis. fimiliter oltendetur 8c

l unaquæque ipfarum FL FM FG æqualis unique FH Fic.

e i6. territ

quinque igitur reétæ lineæ F6 FH FK FL FM inter fe æ.-
quales Tant. quareqcentro F intervallo autem unius ipfiirum
Fc F H F K F L F M, circulus defcriprus etiam per relique
rranfibit punéta, a: reétas lineas au ne en DE EA con-
tinget5propterea uod anguli ad G a K L M reai font. fi enim
non continger, cd ipfas feeer, quæ ab exrremitate drame-
tri circuli ad reâos angulos ducitur, intra circulum cadet,
quad abfurdurn c elfe oltenfum cit. mon igitur centrqu, 8c

I inter-



                                                                     

LIBER.IW
intervalle une ipferum punétorum c me L M circulus de-
kriptus reétas lineas Al! 3c en DE EA feeabit. quareipfas
contingat neceflè cit. defcribatur ut c un L M. In date igi-
tur pentagone qued cit æquilaterum, a: æquiangulurn cucu.
lus defcriptus cit. (Eod facere oportebat.

Cor. Si duo anguli proximi figura: æquilateræ 5c æqui-
en læ bilècentur, a: à punéto in que coëunt linea: angulum
bi ecanres, ducantur reaæ lineæ ad reliques figuræ angulus,
onques anguli figuræ ernnt bifeéti. I

PROP. XIV. PROBL:
Gina «hmm pentagone»; qued a nilaterum (9’ 4’ ai-

«935141140111?a circulum dejènïwrz. 7
Sit daturn pentagonum æquilaterpm 8: æquiangulum

A a c D a. eportet circa pentagonum A B c D F. circulum de-
fcribere. Secetur uterque ipferum BCD CDE , angulorum
bifariam . mais lineis CF F D: A
8: à punéto F in quo conve-
niuntreétæ liriez, ad punâa
BAEducantuanFAFE.8: 3
unufquifque angulerum c B A.
au: AEDreâislineisBF FA
Fa bifariam 6 fedtus erit. 8c Dqueniam angulus BCD angulo . .C - . . -
CDE cit æqualis; atque cit anguli quidem B cD dimidium
angulus FCD, anguli vero c DE dimidium c DF; erit
Fc D angulus æqualis angulo FD c, quare à: latus c F lutera.
F D en æquale a. fimiliter demenitrabitur a: unaquæque ipià-
mm FB FA Fi; æqualis unicuique FC FD. quin ue igitur
reflue lineæ FA F3 Fc FD FE inter fe æquales unt. ergo
centre F, 8c intervalle unius ipfarum F A F n. F c F D F E, cir-
eulus ’defcriptus ietiam par relique tranfibrt punch; arque
erit defcriptus circa pentagonum A BCDE qued æquilarerum
cil: 8c æquiangulum. defcribatur, 8c fit AFcDE. Cires da-
tum igitur peut enum æquilatemm 8: àqurangulum Cir-
culus defcriptus (and facere oportebat.

’ PROP. XV. PROBL.

E .

9S

A 9.primi.

6 Cor pru-
aderne.

C 6.?!Îmia.

le date circulofimaganum c7aiIatermx, à! aquiangu- -
[un Jefm’berc.

Si: dans circulus ABCDEF. opertet in circuli Aucu-
Il” hexagonum æquilaterum, 8c æquiangulum defgibeïe.

’ nea ur
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Ducatur circuli ABCDEF diameter Al), fumaturque cen-
trum circuli e- ô: centre quidem D, intervalle aurem DG
circulus defcriËatur nous, junétæ ne ce ad punÔta n F
producantur, 8c jungantur A n ne c1)
DE EF FA. dico hexagonum ABCDEF
æquilaterum 5c æquiangulum elfe. Q10-
niam enim q punâum centrum cil: A BC-
DEF circuli, erit en ipfi en æqualis.
rurfus queniam D centrum cit circuli
EGCH, erit DE æqualis n e: fed 6E
ipli en æqualis oflenfz cit. ergo c E ipli
E D cil: æqualis. æquilaterum igitur cil:
EG D triangulum, ideoque tres ipfius an-

c (lot-5. uli son GDE DEG inter le æqualesa
1mn". mit; 8: flint trianguli tres anguliæqua: A H
b 3:1)th les 6 duobus métis. angulus igitur EGD I

duorum reâomm tertia pars cit. Gmiliter oltendetur se
DGC duorum reétorum tertia pars. 8c queniam reéta linea
ce fuper reôtam E B infil’tens, an ulus qui deince s funt E GC

e x;.primi. CGB duobus métis æquales c e cit; erit 8c re iquus ces
tertia pars duorum reüorum. anguli igitur E c D D c ce c c a

l i;.primî. inter le (un: æquales. 8e qui ipfis’ ad verticem fun: an-
guli nea AGF FG E æquales à funt angulis ’EGD DGC
ces. quare (ex anguli EGD DGC ces son AGF FGE
inter le æquales leur. fed æquales anguli æqualibus cir-

92.6. tertii. cumferentiis infiltunt r. l’ex igitur cireumferenriæ ne ne
en DE EF FA inter le (un: æquales: æquales autem cir-

f 19- tmü- cumferentiàs æquales f reétæ lineæ fubtendunt. ergo 8c [ex
reétæ lineæ inter le æquales fin: necelTe el’t. ac propterea æ-
quilaterum cil: A BCD E F hexagonum. dico 8c æquiangu-
lem elle. queniam enim cireumferentia A F circumferentiœ
E D el’t æqualis, commuais apponatur cireumferenria A B e D :
tota igitur une D circumferentia æqualis elt loti circum-
ferenriæ E D c B A. 8c circumferentiæ quidem F A ne D an-

" gulus FED infiltit, eireumferentiæ vero EDCBA infiltic
x 37. uml- "angulus A F a. angulus igitur A F E angulo D E F cit g æqua-

lis. fimiliter ollendentur 8c reliqui anguli hexagoni ABCD
EF figillarim æquales utrique ipforum A]? E FED. ergo æ-
quiangulum cit ABCDEF hexagonum. ollenfum autem cil:
8e æquilaterum elfe : 8c deferiptum cit circule A a CDEF.
le date i ’tur circule hexagenum æquilarerum, &æquinn-
gulum de eriptum cit. de facere oportebat.

.Ex hoc manifeltum el’c hexageni lares, ei quæ cit I, ex
centre circuli æquale elfe. 8: fi pet purifia A ne D EF con-
tingentes circulum ducamus, circa circulum defcrlltlmrur

exa-



                                                                     

VËLIIER .IV. 97hexagonum æquilaterum 8c æquiangulum, rcenfequenter iis
quæ in pentagono diâa funt : 8c præterea limiliter in date
hexagone circulum inferibemus, a: circumfcribemus. quid
facere oportebat.

PROPÇXVI. PROBL.

In data Firmin guindecagormm aquilatemm agai-
angulum ddnibere.

Sil: datus circulus A ac D. opertet in ABCD circule quin-
decagonum æquilaterum 8c æquiangulurn defcribere. Sir ,
AC latus trianguli Æquidem æquilateri in ipfo circule A a c D ’ L hm”
a*del’cripti, pentageniô vero æquilateri lattis A8, quarum igi-’ b "- huâm-

tur partium cil: A n en F cireu- A
lus quindecim, earum circum-
ferentia quidem A ne, tera
tia exiltens circuli, erit quin-
que; circumferentia veto un,
que: quinte cit circuli, erit
trium. ergo reliqua B c cit i
due-rem. feeetur a c bifariam .in punéto E c. quare utraque ipfarum DE Ec cireumferentia- c 3o. tertiî.
rum quintadecima pars elt ABCD Circuli. fi l itur Jungen- ’
tes FE ne, æquales ipfis in continuum mâtas incas in eir- g
culodABCD aptemus, in ipfo quindecagonum æquilate- «il-hmm
tutu:1 ô: æquiangulurn deferiptum erit. (And facere oper-

te t. v * -’ Similiter autern iis quæ diôta leur in pentagone, G pet
circuli divifiones,contingentes circulum ducamus, cires ipfum
defcribetur quindecagonum æquilaterum 8c æquiangulum.
8: infuper date quindecagono æquilatero 8c æquiangulo
circulum infcribemus, 8c circumfcribemus.

” Faillimë dafm’bitw [aux A c par pela. putatif enim duo laura
geai circula www 4b A verfia c, hem appofiu une)»: imides» in

N54 A, c mm" leur) Magali gadin. -

e nuitamme-
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EUCLIDIS
ELEMENFTORUM

LIBÉR 91:0 INT’U s.

DEFINITIONES.
. l. 4Ars el’t magnitude magnitudinis, miner majoris,

quando miner majorem metitur.

Il.
Multiplex cil major minoris ,. quando majorem miner

meneur. in
Proportio feu ratio cit duarum magnitudinum ejufdern ge-

neris, ramadan quantitatem, mute: quædam habitue.

1V.

Preporrionem habere inter æ ma itudines dicuntur, qui:
multiplicatæ le invlcem fuperare po unr.

V. v - Lla tandem proportione magnitudines elle dicuntur, prima
ad l’ecundam 8c ter’tia ad quartam, quandoiprimæ a: terri:
æqne multipliees, feeundæ 8c quarta: æque multiplices,
juxtaqqarnvu multiplicationem, utraque utmmque, vel un)
repentit, vel unit æquales flint, vel unà delieiunt, inter r:

comprimez. l
* V .Minitudines me eaudern ro ertionern babent re-.

[redondes Voccnctiur. p P ’ p

» tu



                                                                     

- L I n E a V. -
En magdtudim Profwtionaliam definitie vul-

go dpud Inter-pare: traiteur, qui» W in E-
lmeæta faptilm, promme jcil. i

Magnitudines dicuntur elfe proportionale,
quando Prima Secundæ se Tertia (l’un æo
quemultiplex elt, vel calera parues.

Sed la definitz’o Numeri: Ü quantitatüru- sont.

nmfuralililu mm mais; 2149qu m 7)-
niverfdi: mafia "fie al Euclide in lm dans!!!"
omnium Engmùnalim propréteur (radian "a
ficher; 6 alla gueusât fablituihrr suivi: magnés
tudinum fpm’el «ingrates. bien)» malta!» laieront .

Interprnu Il Definitionem Heledab Euclide ac-
pefiram, a: vulgo recepa muerai» Proportion-
lin": definitione dmargflwnl s fidfunÏüIu mm la!»

ab illaflult quam alla ab bac. ægdfic
Primo Sint Anion quatuor "ragaillardiras: que

faut in eadem ration: 5 profil in defim’tione f" mg.
Me: in «dem ratina: MI: exponunmr. Si
Prime multiplex faraude, dito-8 ursin?» a».
eflè Multiplient flanc. Sil ex gr. A nqmlù y n.
"il cæquali: y D. .Capiatur numerus quillée: v.

.2. er un» mu cztur y v. n .
V âpre 14813112 le :hzthmagni- A" B" a D

ladins": A ë c Prima 59” Ter-

tiæ capiantur que "rempliez: q
3A 2c. Item magnitudinum B ü D Saundæ’ Es? Quer-

tæ mpiantur taque multiplia: Io n, 65 Io D. Ftp"
clefs. quintam,jî 2A fins raquait: le a, en)» a c. ce

,qualer Io D. même A a]! quintuplez: ex [apothfi
affin: B, ernnt 2A æquale: Io B. mule C9 2c agneler
1 oD. (il c æqualir fD, lm 4l erit c quintuplez: ip-

fim D q.’ a. d ’ .G a. Secundo

99

2A Ion 20 Ion l .
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. Tania [cil 4A 65 4C; initia-

EUCLIDis ELFMEN’ToRUM
’ Secundo. Si A fit par: gazoit i fin: a, erit

c «de!» par: ipjira D. Nm quia e A ad n. finit
c ad D. tumqutajit par: qudam ipfiuua, erit a,
multiplex ipfiw A 5 alto a: par prierait: tafum D
erit «de!» multiplex ip i C C4 pruinde c ea-
dem par: erit Magnitudinir D et ç]! A ipfiw B.

. e. . -.1 Tertio. Sit A æquali: quotlibet querumvit
partiel» in. dito 65 c e13: æqualam totidem
jaillie!» partir»): ipjiru D. v. gr. A, infi: mutinent
quartant partent a quinquier; bill: efl, fit
A æqunlir in, dito 55 c e13; æqualem go. ’ Nain
queniam A cf! æquali: 2,3; multiplicande utrum-
que par 4., ernnt 2A squale: 53. Capiantur ita-
gue arque multiplia: Prime ü A; En C. D

lia a ne multi ’er Secundæ 65
&uartqæfiil. fîhÊ’D. E5 par de- 4A 73 4c in
finitionem, fi 4A jint æqualar f3, ernnt 4c æqua- v
le: 5D. et ajlmfum (Il 4A raquait: «je in. aden-
quc f5 4c que!" ernnt :0, 65 c .æqualit in.

. e. .q Univerfaliter fit A æquali: in, erit c æquali:
t trin. multipliteritur enim A t3

. En c: .Cîper.m.litrsESDpern.A D
Et quantum ejl A cqualit
il B, erit m A cqmlir Inn; un-

de par dth ytam erit me æquali: ND 5 et e que:

q» tu ’ d . h ’ i I ’

mA ne me 11D

Vit.



                                                                     

LIBER V.
V11.

uando autem æque multi licium, multiplex quidem pri-
mæ uperaverit multiplicem ecundæ, multiplex vero terne
non fuperaverit multiplicem quartz, tune prima ad (ecen-
dam majorem proportionem habere dicitur quam tertia’ ad

quartam. ’V l l 1.

Analogia cil: proportionum fimilitudo. q
I X.

Analogia vero in tribus terminis ad minimum cenlifiit.

x. ’(grande tres magnitudines propertionales lent, prima ad
tertiam, duplicatam proportionem habere dicetur ejus quam

’habct ad leeundam. I
X l.

.Qlando autern quatuor magnitudines funt proportionales,
prima ad quartam, triplicatam habere proportionem dicetur
ejus quam habet ad feeundam, 8: lemper deineeps, una am-
plius, quoad analegia procellèrit.

XI].
Hemologæ, vel’ fimilis rationis magnitudines, dicuntur .

anrecedentes quidem antecedentibus, confequentes vero

confequentibus. i ’
X Il l. - .Alterna leu permutara ratio elt lumptio antecedentis ad

antecedentem, 8c conlequentis ad conlequentem. ’

. X I V. .lnverfa ratio cit fumptio confequentis ut antecedentis,
ad antecedentem, ut ad confequentem. . -

XV.
Compolitio rationis cit lumptie antecedentis nua cum

eonfequente, tanquam unius, ad iplam conlequentem.

XVI.
Divifio rationis cil: fumptio excelles que anteeedens lupe-

rat confequentem, ad ipfam coul’equentemJ

G 3 x.v11. w

ICI
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XVII. I iConverfio rationis cit fumprio ianrecedentis ad excelIum
que antecedens ipfam cenfequentem luperat.

xvrir.
Ex æquo live ex æqualitate ratio ell, cum pintes magni-

tudines exriterinr, 8c aliæ ipfis numero æquales, quæ bina
filmantur ô: in eadem proportione, fireritque ut in primis
magnitudinibus prima ad ultimam, ira in lecundis magnitu-
dinibus. prima ad ultimam: Vel aliter, cit fumptio exrrema-
rurn per lùbtraétionem mediarum. .

’ XIX.Ordinara proportio cit, quando fuerit ut antecedens ad
confequentem, ira anrecedens ad confequentem; ut autem
eenlequens ad aliam quampiam, ira conlequens ad aliam
quam. .

M XX.Perturbata veto proportio cit, quando tribus exiltentibus
magnitudlnibut, 8c allia iplis numéro æqualibus, fuerir ut in
prisais maytitudinibus antecedens ad confequentem, ira in
feeundis magnitudinibus antecedens ad confequenrem, ut
autem in primis magnitudinibus confequens ad aliam quam;
pian, ira in feeundis alia quæpiam ad antecedenrem.

A X I O M A T A.
I.

Ejuldem five æqualium æque multiplices inter le æquaq

- les (uni. .
Il. qŒarum eadem æque multiplex cit, vel quarum æquales

- lunt æque multiplices, 8c iplæ inter le funr æquales.

PROPOSITIO. Il. THEOREM’A.
Si fuerint quatcunque magnitun’ine: quotcunque i ma-

gnitudinnm, arqua in»: mimera, fingalæfingxlamm
arque multipliera; qustuplex si? mm magninab nai-
m, totaplicu mm: é» omet omnium.

Sint qubtcunque magnitudines A8 en, uoreunque ma-
. gnitudinem E F, æqualium numero, lingulæ 811W!!! æque

mule.



                                                                     

LIBRE V. le;multùilices. dico quotuplex elt a a i fins a, totuplices cui-.6:
r un en limul ipfatum E F fitnul. &oniam enim anæque

multiplex cit iplius a, ac en ipfius F, quet
magnitudines funt in un æquales ipfi a,
ter ernnt 8c in ce æquales iplx F. dividatur
A: quidem in partes ipfi a æquales, qua: G
(in: ne en; 8c en dividatur in partes æ-. p
quales iplî F, videllcet CH un. erit igiturl E
multitude partium- en. si D æqualis multi-
tudini iplarum ne en. 8c queniam ne el’c
æqualic E, 8c CH æqualis F, ernnt 8: ne
CH æquales tiplia E F. cadette ration: que. "du!
miam G a cit æqualis E, 8: un ipfi F; ernnt primi. .
ca un æquales aiplis’E F. quot fun: [taque
in au æquales ipfi E, rot (ont 8c in alan
c D zquales ipfis E F. ergo quotuplex cit un r.
ipfius a, remplies: ernnt a: au en fimul i
ipl’arum E F fimul. Si igitur fuerintquorcun
que magnitudines quotcun’que magnitudi- ’.
num,æqualium numero,lingulæ lingularum arque NUIIiplices;
quoruplex ielt nm magnitude unius, tetuplices erunt 8c
emnes omnium. ŒOd demonltrare eportebat

.PROP. II. THEOR.
Si prima. [émue 4’un multiplex füfllf ce 1min

quartz, funit autem à! quinlu fatum]: «a ut mul-
tiplex ac flirta quartz; erit chum com Itqurimu
cum quiutu finaude arqua multiplex a: tartit mm

16’378 quant. i
Sir prima A a feeundæ c asque multiplex, ac rertia DE

quartæ F. fit autem 8c quinra ne A *
feeundæ c æque multiplex , ac
(ont EH quartz F. dico a: compo- p
Gram primant cum quinta kil. AG B
feeundæ c æquo multiplicem elle, U E
ac tertiam cum (cura le. Du quar- l l
tæ F. Qîroniam enim A Barque mul- I ’
tiplex el e, ac DE ipfius F; quet 1magnitudines lent in A8 æqualesi G C H F
c, rot ernnt 8: in DE æquales F. eadem .ratione ô: quot
(un: in ne æquales e, rot Gain EH ernnt æquales F. quot
igitur leur in rota Ac æquales c, rot erunt a: in rota en
æqualea F. ergo quotuplex elt ne ipfius -c, temple); on 8:

. , . D a
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a a. hujua.

EueLIDm ELEMENTORUM
DH iplius F. ô: com ofita igitur prima cum quinta AC le;
cundæi e æque mu tiplex erit, ac tertia cum fexra Du
quai-rie F: quare li prima feeundæ æque multiplex iuerit,
ac terria quartz, luerit autem &quinta lecundæ æque mul-
tiplex, ne fexra quartæ; erit compolita quoque prima cum

uinra æque multiplex feeundæ, ac tertia cum lcxta quartæ.
and oportebat demonltrare.

F301). m. THEOR.
.5? prima fermait: tuque multiplex fuerit ac tertre

quartai; fumautur autem eque multiplier: prima:
à ferrite; erit à, ex d’quali, lumpturum «traque
utriulque tuque multiplex, ultima quidem fermât,
caltera ocra quarta.

Sir prima a feeundæ a æque multiplex ac tertia c quarta:
D: 8c fumanlurjpfarum A c æque multipliccs a F e H. dico
E F æque multiplicem
elfe iplius a, ac c H ipfi- F7
us D. moniam enim
EF æque multiplex cil: I Hipfius a, ac c u ipfius c;
quor magnitudincs lunt K .- .
in EF æquales A, rot Lerunt 8c in G H æquales

C. dividatur E F qui- Ï ldem in nîaghitudines Iilli’AæquaCSEKKF’ ” .
GPH veto dividatpr il; E A B G c Dmagnitudines æquales c, videlicet e L LH. erit igitur ipfa.
mm a K K F multitude æqualis multitudini ipfarum et. L a.
8c queniam æque multiplex cit A iplius a ac c iplius D; æ.
qualis autem EK ipfi a, 8c GL ipli c; erit EK æque mul--
ri lex ip’ûus a, ac c L ipfius. D. endem rariene æque multi-
p ex erit. K F ipfius a, ac L H ipfius n. queniam igitur prima,
E K feeund’æ a æque multiplex elt, ac rerria 6L quarta: D;
cit autem 8C quinta KF lecundae n arque multiplex ac fexta -
L H’ quartz D: erit 8c compofira prima cum quinra E F, le-
cundæ B æque multiplex 4, ac tertia cum lexta a H, quarra:
D.” Si igitur prima lecundæ æque fuerit multiplex ac terria
quartæ, fumantur autem prima: 8c tertiæ æque multipliceszi
erit 8:, tex æquali, lumprarum urraque utriulque æque multi.
plex, airera quidem lecundæ, altera vere quartz. Gand

eltendiflè oporruit: I ’ -
"a il ï , P R O P.



                                                                     

LIBRE V. .’ 410)-
PROP. 1V. THEOR.

Si prima ad faraude": eandem babel proportionem
, quam tertio tu! quartant : à. 4’un multiplier: prime

(a! tortue ad neque multiplia: 14:?"th à quarta",
juxta quorums multiplicatiouem, eandem proportio-
nom bariolant, inter f: comparant.

Prima a ad l’ecundam a eandem proportionem habeat
quam tertia c ad quartarn D: 8e fumantur ipfirum quidem

i A c utcunque arque multi li- nces E F 5 ipfarum veto a D a iæ
utcunquc æque multiplices G 1-1.”
dico E ad c ira elfe ut F ad H.
Sumanrur rurlus .ipfarum E F æ- 4.que multiplices K L, ô: iplarum.
c H neque multiplices M N. quo-
niam igitur E arque multiplex ell:

ipfius a, arque F ipfius c; les tmuntur autem iplamm E. F arque
multiplices K L: erit K arque
multiplex niplius A, arque L ipli-u1 a 3. laujna.
as c. eadem rariene M æque mul-iÇ E - ,
tiplex erit ipfius a, arque N ipfius G
D. 86 queniam cil: ut a ad a ira ..c ad D. fumptæ autem funt ipfa-«-
rum A c æque multipliees K L;
6c ipfarum n D aliæ utcunquc æ-
que multi lices M N: li b K lu.- 4 5;.Defin.
perar M, uperabit 8c L iplam N, . 11qu-
tSc fi æqualis æqualis; 8: li miner r t
miner. funtque K L quidem ipla-

tutu E F æque multipliees; MfN --vero ipl’arurn G H alise utcunquc 0 t
æque multipliees. ut igitur E ad . .
c. itad: [erit and H. quam l? lpri- q Î J Maman,
-ma a ceun am ean cm a car -proportionem quam .tertia adfj F c H . N
quatrain 5. 8c æque multiplices prima: ac terri: ad:æque
multiplices feeundæ ne quartæ,,juxta quamvis multiplicatio-
nem, eandem proportionem habebunt, inter le comparatæ.
de demonltrare oporrebar.’ v q

Œoniam igitur» demonltratum cit fi K lu rat M, 8: L
.iplam u luper’are; ô: li æqualis, aequalern e e, &li miner,

mmerem:
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C f - Defilh
bujus.

a i. buju.

E 2.. Axiom.
hujus.

Evcunrs ELEMENTORUM
minorem ; confiât etiam fi M fuperarat x, à: N fuperate iplàm
L; ô: li æqualis, æqualem elfe; 8: fi minor, minon-cm; ac
proptcrea ut G ad a r in elfe a ad F.

Car. Ex hoc manifeflum cil, fi quatuor magnitudine’s fini:
proportionalcs, 8c inverti: proportionales elfe. n

PROP. v. THEOR.
.Si negundo magnitudinjs 47:4: multiplex [il digue

«bien dieu; à niqua reliqme 4’714: melliflu
erit ac tata tafias.

Magnitudo A B magnitudinis c D æquep multiplex fit ar-
que ablata A a. ablatæ c F. dico 8c reliquam a a reliquæ p D
æque multiplicem elfe atque totam A B .
totius cm,- Qiotuplex enim cil AE ipfius A
cr, totuplex bat a: sa ipfim ce. ô: quo- - G
niam AIE. æque multiplex cit CF atque En
ipfius ce; erit a AE æque multiplex CF, E’
ac AB ipfius ce; poniiur autem æquc mul- c
tiplex AE ipfius CF, ac A8 ipfius en. F
æque multiplex igitur el’t au utriufque G l?
en; ac- propserea ce ipfi en dt 5 flaqua-
lis. communis xuferatur c r. relique igi- B D A
tur c c æqualis cil: reliquæ D F. itague i
quoniam A E arque multiplex efi c r, ac E a ipfius cetefique
cc æqualis D F; erit A E æque multiplex c F, ac E B lpfius ni 1)..
æque multiplex autem ponùur AI. ipfiuc ce,.ac A8 iplius
en. ergo en cit saque multiplex en, ac A8 ipliue en. 8:
relique igitur E B reliquæ F D æquo multiplex ell, algue tors
A n totius en. (hue fi magnitude magnitudims æque mul-
tiplex fi: arque ablata ablatœ: 8: reliquat reliquat. neque erit
multiplex, ac rota rotins. (En opertet»: demonftrare.

PROP. VI. THEOR.
Si duce magnitudines Jeux"): magnitualinum tille ,

multiplia: fint, à: «blazer 7:44:14»: fin; une" en:
«que multipliai: ernnt à relique w] tilde»: 4-

. quales, w] ipfamm 4’71» maltrplicm: ’ I

Duæ magnitudines A a c1) vduarum magnitudinum a r
æque multiplias fint, à: miam A e c a earundem (in: æque
multiplicem dico 8c reliquats en enzvel ipfis a r æquaflresa

e e,



                                                                     

Lieux V. 197elfe, vel ipfarum saque multiplicem Sir enim primo c a
æqualis a. diCO 8c un ipli F elle æ- H
qualem. ponarur ipfi F æqualis c K. 8c A r K
quoniam AG æque multiplex cit a ne c
a H ipfius F; clique en quidem æqua-I
lis a; CK vero æqualis F: erit un
æque multiplex ne, ac K8 ip us F. J
æque autem multiplex ponitur A 3G
ipfius a, ac on ipfius F. ergo KH æ-
que multiplex cette, ac c o ipfius F.
queniam igitur utraque ipfarum KH B
en cit æque multiplex 1;, erit K a æ- ’

D

qualis 6 c D. communis auferatur c H. AT i

D

à.311:1

- F
5 union

ergo reliqun xc relique a n cit æ- hujue.
qualis. fed KC cit æqualis F. 8c H D
igitur ipli self œqualis; ideoque ce -
ipfie, 8c un ipfi r æqualis erit. fi-
militer demonfirabimus fi G B multi- G-
plex fuerit ipfius a; se un ipfius F
æque multiplicem elle. Si igitur duæ
magnitudines duarum magnitudinum --
æque multiplices fiat, 8c ablatæ qua:-
dam fint earundem æque multiplices: n
ernnt 8c reliquæ, vel eifdem æquales, B
vel ipfarum. .æque multiplices. de

demoultrare oportebat. v
PROF... VIL THEOR.

tÆquèIe: d eandem eandem bahut paportionem, à

l "a?!" ad 47144104. u t
Sint æquales magnitudines A à, alia autem quævis magni.

tudo c. dico utramque ipl’arum A B
cd c eandem proportioneruhabere : .
85 c ad utramque A Bfimihter eau. l

4 a r.Axiom.Injup. w

K

C A

Hil

dem habere proportionemt Summ-
tur ipfarum A B æque multiplices
D E, 8c ipfius c alla utcunquc mul- D A
tiplex p. queniam igitur æque mal. B
ti lex cit n ipfius A, ac E ipfius B, E
e que A ipfi n zanzis; erit 8c D
æqualis I a; alla aut utcunquc cit
F. ergo fi n fu a: F, 8c a ipfam I
r fupemvit, ô: vaquais, æqualisj
&ûminor, minier. a: (un: D a qu1- d

i- cm
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b f. Defin.
bujua.

a 4.. Der.
hujul.

i r. Lujuu.

major. quotuplex autem elt FG

quam N. queniam itague N pri--

Eucuors ELEMEN’roxUM
dem ipfarum A n æque multiplices: r veto alla utcunquc
multiplex ipfius c. erit igitur but A ad c. ita a ad c. dico
infuper c ad utramque ipfarum AB eandem habere pro-
portionem. iifdem enim confiruétis fimiliter oltendemus D
’ipfi a aequalem elfe, fi igitur r fuperat o, ipfam quoque E fu-
perabit; 8c fi æqualis, æqqalis; 8c fi miner, minor. atque
elt F quidem ipfius c multiplex; D E vero aliæ utcunquc
æque multiplices ipfarum A a. ergo turc ad A, ira erit c ad
B: Æquales igitur ad eandem, eandem habent proportio-
nem, 8c eadem ad æquales. (En ofiendere oportebat.

PROP. VIII. THEOR.
51471441114»: magâitudinum major ml eandem, majore?»

baba: proporlz’onem, que»: miner. à. "de": a! m1-
!(orem, majorem proportionem baht, gram ad ma-

. 1mm. vSint inæquales magnitudines, A a, c, 8c fit A B major. fit
alla veto utcunquc D. dico A B ad n majorem habere pro-
portionem quam. c ad n. 8c D ad c majorem habere pro-
portionem quam-ad A a. Œggiam A a major cil quam c,
pouatur ipli c æqualis a a, c -cil: AB excedat c par and. itague FI
A a aliquoties multiplicata ma- G
jor derit quam D. multiplicetur
A a quoad fiat major quam D.
fitque ipfius multiplex FG ipfa D

K
ipfius A’E, totuplex fiat c H ipfius
E8, être ipfius c. fumatur etiam Ï
ipfius D dupla quidem L, tripla 15,
8c fic deinceps una amplius, quo-
ad ca qua: fumitur multiplex i-
"pfius n, fiat prima quæ fit major
quam K; fit illa N. fitque M mul-
tiplex ipfius D proxime minor

ma multiplex elt ipfius D quæ N M P. L ’D
major elt quam x; erit M non me: .
jor quam K, hoc elt K mon erit miner-quam MMÔË cum
æque multiplex fit F6 ipliuspn: ac ou rplius E B. en: de.
æque multiplex ne ac PH ipfius A]; 6. æque autem multi-
plex elt Fa ipfius A E ac x ipfius.- c, ergo tu neque multi-
plex cit A a, ac K ipfius c; hoc elt PH 1c ipfarum An à;
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funt æquo multiplices. rurfus queniam c a æque multiplex
cil: ipfius en ac K ipfius cyclique ne æqualis c erit 8c c H
ipfi K æqualis c. fed x non minor elt quam M. non igitur ou r LAxîom;
minot erit quam M, fed en: «ne major uam D, ergo rota hulu-
PH major erit quam M 8: D. (cd M 8c D imul liant æqualea
ipfi n, quia M elt multiplex ipfius D ipfi F proxime minor,
quare FH major erit quam N. unde cum au fuperat N, K
vero iplam N non luperat, ô: (un: 1: H a: x- æque multiplices
iplarum au 8C c, 8c elt N iplius D alla multiplex, ergo d a n 4 7, Des...-
ad D majorem rationem habebit quam c ad D. Dico plante- hujua.
rea 8c D ad c majorem habere proportionem, quam D ad
A a. iifdem enim conItruétis fimiliter oltendemus N fuperare

- K, ipfam vero’ F H non fuperare. arque elt N multiplex ipfius
D, ô: au K aliæ utcunquc ipfarum au c æque multiplices.
ergo D ad c majorem proportionem habet d, quam D ad A a.
Inæqualium igitur magnitudinum major ad eandem majorem
habet proportionem, quam minon 8c eadem ad minorem,
majorem proportionem habet, quam ad majorem. Quod

ollendere oportebar. .
.PR’OP. 1x. THEOR.

fige: eandem proportionem [raban] a! eandem, inter je
fun! «agneler; (à. ad qua: eadem, eandem baba: pro-
portionem, ipjae arum inter fi faut 47141:1".

Habeat enim utraque iplarum A tu ad c eandem. proportio-
nem. dico A ipfi næqualem elfe. nam fi non elTet æqualis,
non haberet matraque iplarum A Bad ean-
dem, eandem proportionem. babetaurem.
æqualis igitur elt A’ipfi a. Habeat rurfus c A
ad utramque ipfarum A a eandem propor-l
donem. dico A aequalem elle ipli a. nifi
enim ita fit, non nhabebit c ad utramque le ne. hujuei
A a eandem proportionem. habet autem.
ergo A ipfi a necelîàrio elt æqualis. Quæ
igitur ad eandem, eandem pro ortionem 3
habent, æquales inter fe flint: ad quas
eadem, eandem habet roportionem, ipfæ
inter le (un: æquales. ’ &md demonltrare opottebat;

mon



                                                                     

un

a 7. hujua.

l l. hujua.

’Eucunts ’ELEMIENTOltUM

PROP. X. THEOR.
Mgnitulinumpropmionem babenfium ad eandem, que

majorem proportionem baht, illa major cl? ; ad quam
une «de»; Majorem bahtpropartionemjlla minar cfl.

Habeat enim A ad c majorem proportionem, quam a ad
c. dico A quam a majorem elfe. li enim-non elt major, vel’
æqualis cil, vel miner. æqualis autem non cil A ipfi a utra-
que enim iplarum A a ad c eandem habe.
ret a proportionem. atqui eandem non
habet. nonefl: igitur A ipfi a æqualis. (cd A
neque miner elt quam a, haberet 6enim
A ad c minorem proportionem, quam B.
atqul non habet minuteur. non igitur A 1C
minor elt, quam a. oltenfurn autem elt
neque eflè cqualem. ergo A quam B ma-
jor erit. Habeat rurlus c ad a majorem 3
proportionem quam c ad A. dico a mi-
norem elfe quam A. fi enim non efl: mi-
nor, vel æqualis elt, vellmajor. æqualis utique non elt a
ipli A, etenim c ad utramquc ip(arum A a eandem propor-
tionem ahaberet. non habet autem. ergo A ipfi a non elt
æqualis. (cd neque major elt a quam A, haberet enim c
ad a minorem b proportionem quam ad A. atqui non habet.-
non elt igitur a major quam A. oflcnfum autem elt neque
æqualem elle. ergo a minot erit quam a. Ad eandem igitur
p;oportionem habentium, quæ majorem proportionem ha-

t, illa major elt; ô: ad quam eadem majorem habet pro-
portionem, illa minor elt. (lied oponcbat demonltrare.

PROP. XI. THEOR.
9ere eider» maïeur fait: propartioner, (a. inter fi.- MJ

- dem faut. ïSint enim ut A ad a ira c ad D: ut autem c ad D in a
"adr. dico ut A ad a, ira elfe a ad F. (umantur enim ipfa-

G: ’ à Hr È. 7-. a ’.
AMI-4 iCI------a . EJ---4
Bl-d ’DI---: Fi--r
L F*---I---O----l M F--0---E---l N:-l---l---l
ium quidem A c in, æque multiplices c. H x5 i (arum Vera
a D F aliæ utcunquc æque multipliccs L M N. &oniam igl-

. ’ I (Il



                                                                     

LIBER V. tutur elt ut a. ad a, ira c ad D, 8c (umpræ (un: iplïrum a 1c
æque multipliccs G H, 8c ip(arum a D aliæ utcunquc æque
multiplices L M, fi Ac luperat L, 8m ip(am M (upcrabir; 8c
fi æqualis, æqualis; ô: fi miner, miner. rurfus queniam elt
ut c ad D, ira a ad a, 8c (urnptæ (unr ipfarum c a ’æque
multiplices n K, ipfarum vero D F alite utcunquc æque mul-
tiplices M N; fi 4 H (upcrat M, 8: K ipfam N (upembir; 8c fi 4 5, un.
œqualis, æqualis; 8c fi minci, minor. (cd fi Hfupcrat M, Schmi-

c fuperabir L; 8c fi æqualis, æqualis; 8c li minor minor;
quare li a (u rar L, 8c x ipfam N luperabit, 6c fi ualis,
æqualis; 8c 1 minor, miner. a: (unt c K quidem
a e æque multiplices, L N vero iplarum a F aliæ utcunquc
æque multipliccs. ergo 4 ut A ad a, ira erit E ad in Q1æigi-
tur eidem eædem (unt proportiones, a: inter (e eædern lunt.

Quod oliendilfi: oporruit. ’
PROP. ’XII. THEOR.

Si quotcunçue magnitudirgc: proportionukr filerint; a:
mm antecedengium ad imam canjèçuenlium, in: e-
rnnt enteraient" omne; ad omne: conjèguentes.

a

Sint quotcunque magnitudines prop6rtionales a a c D
IF, &uraada, ira lit cad D, &Eadr. dico manda,
ira elfe A c E ad a D a. (umantur enim iplaruni A c a 26

GF- Î a. HF- r l KMAv---* c r---a Eh...
8h-4 A r DH-I V Fit-«I
La---r----o---c M’r--t---a--1I "hg-4H I
que multiplices c H K, 8c ipl’arum a D a aliæ utcunquc
æque multipliccs L M N. (mouiam igitur-ut A ad a, ira de. I
c ad D, 8c E ad F, a: (umprœ (un: iplarum quidem A c E tuque
multipliceso H x, ipfarum vero a D F aliæ utcunquc
multiplices L M N; fi ne (uperar L, ô: H iplàrn Mluperabit, a 5. nef.
8c K ipfam N; 8c fi æqualis, æqualis; 8: li minor, miner. hlm
quare 8: fi c (uperatL, (u rabunt 8c c H x iplas r. M N;
&fiæqualis, æquales; 8c minor, minores. (untque c, 8c
c H x ipfarum A, 8c A c e æque multiplices, queniam fi
fuerint quotcunque magnitudincs quotcunque magnitudinum,
æqualium mimera, fingulæ lingularum æque multiplices;
quoruplex elt une magnitude unius, rotuplices b ernnt au hmm,
omne: omnium. Et eadem ratione L ô: L M N iplnrutn a,
à B ,13 a: leur æquc multipliccs. elt igitur eut a ad a, ira

i A c a



                                                                     

in

a 7. Der.
bujm.

5 îïDef.

bujm.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
A c a ad a D r. Ogarefiquotcunque magnitudines propor-
tionales fuerint, ut uns antecedennulp ad unam confeqqen-
tium, ira ernnt antecedentes omnes ad omnes confçquentes. .
(au demonfirare oportcbat. a

PROP. XIII. THEOR.
S? prima ad fermaient eandem barbent pryorfianem

gang): tertia ad quartant, «m’a 41mm a guarana
malart»), proportionem babel! quam gaina: ad [ex-
tam: à prima ad famndam majorem babebit pro-
portionem 7mm quinto adfextam.
Prima enim A ad recundam n eandem proportionem ha-

beat quam renia c ad quartam D, renia autem c ad quartam
,D majorem habeat proportionem quam quinta a ad fcxram
r. dico 8: primam A ad (ccundam B majorem proportionem

M:- L I - G. à: :H: a ù.
An----a 05-..- - la..."
EH DE . FMN. 4 : .3 K.- l à 4 LH-F-Chabere, quam quintam E ad fextam a. Œoniam enimdc ad
D majorem proportionem habet quam a ad F, fun: quædam
ipfamm c E æqu’e multipliccs, 8c ipfarum D F alias utcun-
quc æque multiplices; ut multiplex n quidem c fuperet mul-
tiplicem D; multiplex veto a non fuperec multiplicem F.

.fumantur. a: fin: ipfarum c a asque multiplices c H, 8c ipfâ-
mm D F aliæ utcunquc æque multiplices K L, ira ut c qui-
dem fuperet K: ulvero ipfam L non fuperct: 8c quota-
plex cil: G ipfius c, totuplex fit 8c M ipfius a; quotuplex

- autem K ipfius D, totuplex fit ô: N ipfius a. 8: queniam
elt ut A ad B ira c ad n, 8: fumptæ funt ipfarum A c æ-*
que multiplices M c, 8c ipfarum a D aliæ’ utcunquc æque
multiplices N x: fi bu fuperat N,.& c ipfam x fuperabit;
8: fi æqualis, æqualis; 8c fi miner, miner. fed G fuperat K.
ergo 8c M ipfam N fuperabir. H veto non fuperat L. marque
M H ipfarum A a æque multiplices, 8c N L ipfarum n F alias
utcunquc æquo: multiplices. ergo A ad a majorem propor-
tionem habebit aquàm a ad F. Si igitur prima ad recun-
dam eandem habeat proportionem quam tertia ad quartam;
renia vero ad quartam majorem proportionem habeat quam
quinta ad fextam : 8c prima ad feeundam majorem habebit
proportionem quam quinta ad fextam; (km! oflendere

apogtcbar. PROP.



                                                                     

LIBER V.
PROP. XIV. THEOR.

Si prima a! lècundam eandem l’abat propartiaaem
71mm tcrtia ad gantant; prima autem major fit
71mm tertia: érfimnda 7mm guerre mqjar erit; à
fi æqmlix, (qui!) ; érji miner, minon
Prima enim A ad recundam a eandem pmportionem ba-

beat quam renia c ad qua [am D: major autem fit A quàm
c. dico ô: a quam D major elle. ŒOHÏCÇ] enim a major
en: quam c, 8c alla elt utcunquc magni-
tudo a, habebir A A ad a majorem pro-
portionem quam r: ad a; fed ut A ad a
ira c ad D. ergo a: c ad D majorem ha-
bebit b proportionem quam C ad a. ad
quam vero eadem majorem proportio-
nem habet, illa miner c elt quare D
elt miner quam a, ac propterea a quam
Ë major erit. fimiliter demonltfrabigiflus a:

A æqualisfit i li c, &BipiD e æ-
qualem; 8c filApfit miner quam c, 8: B A R C D
quam D minorem eHè. Si igitur prima ad feeundam eandem
habeat roportionem quam renia ad quatrain; prima autem
major 1: quam tertia, 8: feeunda quam quarta major erit;
ê: fi æqualis, æqualis; 8c fi miner, minon Quod demon-
[tram oportebat. v

PROP. XV. THEOR.
Tarte: inter je comparant eandem bahut proportiomm

yuan: [mima arum arque multzpltcera
Sir enim A8 æque multiple; c, ac DEiîpfius p. dico m c:

Id r, ira elfe A a ad D a. ngmam
enim asque multiplex elt a a ipfi- A
us c, ac DE ipfius a; que: ana-
gnimdines func in A a æquales G D
ipfi c, totidem ernnt 8: in D E
æquales F. dividatur au in ma- g
gnitudines ipfi, c æquales, du H
fintAGGHl-1358C DE divrda- L ,-
rur in magnitudines æquales a, .
videlicet in DK KL L a; erit igi-
tur ipfarum ac. ou Ha multi- B c E. i.
tudo æqualis multitudini me KL
x. E- 6: quorum æqualea (un: ha a n En, marque DK K1.

L a:

Il;

a 8.hnjux;

b 13. hujus.

e to. najas.



                                                                     

114. EUCLIDIs ELEMENTORUM
a7- huim- La loterie æquales; utacad Dit, ita teri: cH ad KL, 8c
fils-huit!» Ha ad LE. arque erit 6 ut uua antecedeutium ad unam

confequentium, ita omnes antecedentes ad omnes confe- ’
queutes: elt igitur ut AG ad D K, in au ad DE. [cd ac
ipfi c elt æqualis, 8c DK ipfi p. ergo ut c ad F, ita erit A a
ad D a. Pattes igitur inter le comparatæ eandem habeut
proportionem quam habent earum asque multiplices. (km!
ofiendendum fuit. ’

PROP. XVI. THEOR.
Si quatuor magnitudine: proportionale: fanfan,

panarabe proportianaln mon.

Si quatuor magnitudiues proportionales A a c D, fit-
que ut A ad a, ira c ad D; dico 8c ermutatas proportio-
nales elfe, videlicet ut A ad c, ita e a ad D. Sumantur

enim i (arum ui- ’ l . . . .dem A flanque gal-Br ’ * à G’ ’ fi
tipliccs a r, ipl’arutnAi----I , (Eh-4..
vero c D aliæ utcun-B,-.. Dg...
que æque multipli- ç I . P Aces c H. 8c queniam]: H’ fiæquo multiplex elt a ipfius A, ac a ipfius a: partes autem

amhnjus. inter fe comparatæ eandem habent a proportionem quam
habent earum æque multiplices; erit ut A ad aira E ad F. ut

illïhiusoautem a ad u ita c ad D. ergo 8c ut c ad D ira ba ad a.
rut-fus quoniam.c H funt ipfarum c D æque multiplices,
partes autem inter le comparatæ eandem habent proportio-
nem, quam habcnt earum æquc multiplices; erit a ut c ad D
ita c ad H. fed utcadD ita a ad a. ergo 58: ut a ad a
ira c ad H. quod fi quatuor magnitudines proportionales
fint, prima autem major fit quam renia; têt fecunda quam

narra major erit; 8: fi æqualis, æqualis; 8c fi miner, miner.
1 igitur a fu erat c, 8c a ipfam H fuperabit; 8c (i æqualis,
æqualis; 85 miner, minor; funtquc E F ipfarum A a æque

n multiplias, 8c c H ipfarum c D aliæ utcunquc æque mul-
45, Der, tiplices, ergo d ut A ad! c ira eritpa ad D. Si igitur quatuor

magnitudines proportionales fuerint, 8c permutatæ propor-
tionalcs ernnt. (yod ofiendere oportebat.

a :4. hujns.

PROF;

A- u



                                                                     

R MN, ipfarurn vero EB FD aliæ

Laser: V.
P R OP. XVII. THE OR.

Si trampoline magnitudine: fin: propartianales, à! Ji-
vijæ proportionaln arum.

Sint compofitæ magnitudines proportionales au ne CD
D a. hoc elt ut A a ad a a, ira fit c D ad D a. dico etiam di-
vifas proportionales eflè, videlicet u: au: ad en ita elfe
c a ad F D. fumantur enim ipfarum quidem A a a a c a F D
æque multiplices c H H K L M

utcun ue æque multiplices K x P- N P. uoniam æque multiplex cit
on iplius au, ac HK fpfius sa; K
en: a c H ipfius A a æque multi-
plex, ac GK ipfius au. æque au- l
rem multi lex elt c H ipfius a a, H"
ac LM ipius ce. ergo ex æque
multiplex cit A a, ac L M iplius

,CF. rurfus queniam æque multi-
plex elt LM ipfius CF, ac MN -
ipfius en; erit a LM æque mul- G A C L
tiplex c a, ac LN ipfius CD. fed æque multiplex en: LM
ipfius en, ac GK ipfius au. æque igitur multiplex elt en
ipfius A a, ac LN ipfius en. quare ex LN ipfarum A a en
æque multiplex erunt. rurfus quoniam æque multiplex elt
HK ipfins sa, ac MN ipfius F D: elt autem a: Kx ipfius au
æque multiplex, ac N P ipfiusr F D; 8c compofita H x ipfiua
en æque multiplex elt 6 ac MF ipfius FD. quare cum fit
u: au; ad agita en ad DE; 8c fumptæ fin: ipfarum qui-
dem A a CD saque multiplices 6K L N, iplarum vero a a
FD aliæ utcunquc æque multiplices Hx MF: fi est: fu-
perat H a, 8c LN fupera: MF; &fi æqualis, æqualis; 8c fi
miner, minor. fuperet igitur sa ipfam Hx, communique
ablata H K, 8c G H ipfiam xx fuperabit. Ted fi c K ruperat H x,
8: LN fuperat MF: itaque fupera: LN ipfitm MP1 commu-
nique M N ablata, 8c L M fuperablt NP. quare fi G H fupera:
Kx, 8c L M ipfam N? lu erabit. fimiliter demonfirabimus
8c fi GH fit æqualis KX, LM ipfi N P elfe æqualem; &fi
minot, minorem. fun: autem en LM ipfarum A a CF æque
multiplices, 8c iplarum ne FD aliœ"utcunque æque mul-
tiplices xx NP. ergo a ut A a ad a a ira erit on ad un. Si
igitur compofitæ magnitudines fin: proportionales, 8: di-
yifæ proportionales ernnt. Quod demonfltare oportebat.

Ha PROP.

la;

b a. huis

e f. Der.
hujus.



                                                                     

1:6 EUCLIDIS ELaMEN’roirUia

PROP. pXVIII. THEOR. -
Si fiai]? magnitudiuea lin! profanionakr, à compa-

fita.’ propartianale: errant. .
Sint divifæ magnitudinea proportionales A 1-: E a c F F D:

hoc cil: ut a a ad a a, ira c F ad F D. dico etiam compofitaa
proportionales elfe, videlicet ut an ad a a,
iraleflècn ad DF. Si enim non elt ut au a c
ad au, ira CD ad Da, erit u: au ad au, A
ira C D vel ad minorem quam F D, vel ad ma.
jorem. fit primo ad minorem, nempe ad F
DG. 8c queniam elt ut an ad ne ira CD G
ad DG, compofiræ magnitudines un: pro-
portionales; ergo ô: dtvifae proportionales

u7.hujua. ernnt 4. elt igitur ut au ad au, ira CG ad .
on. ponirur autem u: a a ad a a, ira C F ad B - D

bu.bujus. FD. quare &ûutco ad on, ira CF ad FD.
a: CG prima major cit guam tertia CF. ergo 8c fecunda

"è in)", DG quam quarra DF major cent. Ted a: minot, quod fieri
non potelt. Non igitur elt u: a a ad a a, ira CD ad DG- fi-
militer ofiendemus neque efie ad majorem uam DF. ad
ipfam igitur DF fi: neceffe elt. (Lure fi divi æ magnitudi-
nea fin: proportionales, 8c compofiræ proportionales erunr.
Œod oportebat demonftrare.

. PROP.,XIX. THEOR.
Si fuerit ut tata ad tatam, in ablata ad ablatam: à

"ligua 44’ reléguant erit ut tala ad miam.

Si: enim ut rota A a ad-toram C D, ira ablata A a ad abla-
tam CF. dico 8c reliquam sa ad reli uam
F D ira elfe ut rota A a ad totam C D. Ébo- c
niatn enim elt ut rota a a ad toram C D, ira

; "aman. a: ad CF. 8: permutando erit au: A a ad A
. , au, ira CD ad CF. queniam vero compofiræ 1.-
x magnitudines fun: proportionales, 8c divifæ , E
’6 r7.hujus. proportionnes ernnt 6, ut igitur ne ad sa,

ira DF ad Fc: rurfufque permurando un
au ad D17, ira EA ad Fc. fed u: au ad CF,

r and")... ira pofita et: au ad CD. 8c reliqua c igitur B D
l En erit ad reliquam FD, ut rora au ad to-
l tam C D. (mare fi fuerit ut rota ad rotam, ira ablata ad ab-
: laram: 8c reliqua ad reliquam eritut rota ad totam- Œod I

damaafizus wombat- " ’ I ’l

l air-j



                                                                     

L132: V. 117Car. Si Quatuor magnitudines proportiqnalcs tint, per
converfionem rationis proportionales ernnt. Sic enim ut a:
ad sa, in on adnr, erit permutaxo A3 ad c D, in ne
ad ablatam or, erit 8c reliqua a a reliquam. F, ut rota
A8 ad totem on. quare rurfus permutando 8c mvertendo
erit ut a a ad A5, ira c n ad cr. quad elt par converfio-
nem rationis.

PROP. XX. THEOR.
Si fiat Ire: magnitudiner, à! «(de ipji: marrera argua-

leJ, 7144 biwa fumantur in «de»: proportionc; ex
aquitaine»: prima mqjarfit, 7mm terris: à quar-
ta quâm [un major erit; à fi 4714411), arguait);

é fi miner, miner. ’
Sint tres magnitudincs A a c, à: aliæ ipfis numero æqua.

les DE F binæ fumptæ En: in eadern proportionc; fitquc
utaad B,ita Dada, &utsadc, iras ..
ad F; ex æquali aurem major fit A uam c.
dico 8c n quam r: majorem efiè; à fi æ-

ualis, æqualcm; 8c fi miner, minorem.
211mm!!! enim A major cit quam c, au:
vero cit utcunquc a, 8c major ad eandem
majorem habet A proportionem quam mi- A B C "mais:
net; habebit A ad B majorem proportionem
quam c ad B. Ted ut A ad a, ira D ad a; 8c
invertendo ut c ad n, ira F ad a. ergo 8c
n ad a majorem habet proportionem quam
F ad a. ad eandem vero proportionem ha-
bentium, quæ majorem habet proportionem,
illa major b cit. major igitur elt .1) quam F. 510.!!!!qu
fimrlitcr ottendemus 8: fi A fit æqualis c, à: J
D ipfi F æqualem eflc; 8c fi miner, minorem. ’ E F
Si igitur tres magnitudines fuerint, 8: aliæ ipfis
numero æqualcs, qua: bina: fumantur, 8c in eadem pro-
portione: ex æquali autem Prima major fit quam renia; 8c
quarta quam fexta major erit; 8c fi æqualis, æqualis; a: fi
miner, miner. Œod ofiendere oportcbat.

aga PROE



                                                                     

118

a 8. hujua.

.5 ro. hujus.

EUCILIDIS ELEMENTORUM

PROP. XXI. THEOR.
Sijint lm magnitudinn, à alla ipjî: momon aqua-

les, gaz [une fumantur à in radent proportione;
fit autem perturbata carton: analogia, é: ex æquali
prima major fit quam tertio: à guano 71mm fixa
major erit; évfia’çaalir, miaulas; (yfi minoryninor.

Sint tres magnitudines A a c, 8c aliæ ipfis numero
æquales D E F, binæ fumptæ 8c in eadem propor-
tione. fil: autem-perturbata earum analogia, .
videlicet ut A quidem ad a, ira a ad a; ut j
vero a ad c, ita D ad E; 8c ex æquali A ma-
jor fit quam c. dico 8c D quam a majorem
efle; 8: fi æqualis, æqualem; 8c f1 minor,
minorem. Quoniam enim major cf: A quam
c, alia vero elt a; habebit; 4 A ad a majorem j
proportionem quam c ad a. fed ut A ad a, A B c
na E ad a : 8: invertendo ut c ad n, in a. ad .
D. qu’are 8: E ad F majorem habebit pro- j
portionem quam E ad D. ad quam vero ea-
dem majorem proportionem habet illa mi-
nor efl 6. minor igitur cit F quam D; ac
ropterca D quam F major erit. fimiliter o.
endemus 8c fi A fit æqualis c, 8C D ipfi F

elfe æqualem; 8c fi miner, minorem. Si igi-
tur fint tres magnitudines, 8c aliæ ipfis æqua- ü
les numero, quæ binæ fumantur a: in en. D E. F
dem proportione, fit autem perturbara earum analogia, 8:
ex œquali autem prima major fit quam renia: 8c quarra quam
fexta major erit; 8c fi æqualis, æqualis; 5c fi miner minor.
Quod demonfirare oportebat.

PROP. XXII. THEOR..
Si [un quotcunqae magnitudiner, à! alios montera

’æqualex, par bina: fumantur in eaa’rm proportione:
ex æquali in eaa’cm proportion: amont.

Sint quotcunque magnitudines A n c, &aliz ipfis numero
æquales D a F, binæ umpræ in eadem proportione, hoc cit
ut a quidem ad a, in: D ad a, ut autem B ad c, ira a ad F.
dico 8: ex æquali in eadem roportionc eflè, ut A ad c, ira
pnad F. fumantur enim ip arum quidem AD asque multi-
P110:s G H5 ipfarum vero a a aliæ utcunquc æquo m1916-

p xces



                                                                     

LIBER V. 119plices KL, a: ipfarurn cr aliæ utcunquc æquo multiplices
M N. Quoniam igitur eft ur A ad
a, ira D ad a, 8c fumpræ funr i-
pfarurn A D æque multiplices
a a, 8c ipfarum n E aliæ utcun-
quc æque multiplices x L; erit -
ur coud x, iraH ad L. eadem A
quoque ration: erit ut x ad M,
ira L ad N. 8l cum finr rres ma- j
gnirudines G x M, 8c aliæ ipfis
numero æquales n L N, bina
fumpræ 8c in «dem proportion; n
ex æquali b fi o fuperar M, 8: H
ipfam N fuperabir; 8c fi æqualis,
æqualis; 8c fi minor, miner.
funrquc c a ipfarum A D æquo
multiplices, a: M N ipfarum c a
aliæ utcunquc æque multiplices.
ut i irurc A ad c, ira erit cD ad " . hmm".F. âme fi (in: quorcunque magnitudines, 6c aliæ ipfis nu- hm...
marc æquales, que: binæ fumanrur in codera roporrione:
8: ex æquali in cadcm proportione ernnt. uod demon-
firarc oporrebar.

PROP. XXIII. THEOR.
Sijùzt 1m magnituliner, à! aille Ïpfi! amen qua-

Icr, grue bina jumantar in
cade»: proportion; lit autem 1 r
[warranta tarant analogia: à
ex and: in radent proportio-

ne orant. ,

u
v

Rwo-----rin
ÎHLN

i

b, ao. hujus.

Sint rres magnitud’mes A a c, 8: A B
aliæ ipfis numcro æquales, binæ
fumpræ in eadem proportione, D a k

:me
I----b------r--AZ’AII-4

1:; fit autem errurbara carum a-
nalogia, hoc e fi: ut A ad a, ira E
ad F, 8c ur a ado, iraD ad a. dico
ur A ad c, ira efl’e D ad 1:. Surnanrur
ipfarum quidem A n D æque mul-
tiplices a H L: ipfarum vero c E F
alise utcunquc æque multiplices 1c J

r----r---f---4N 01---4

M N. 8: queniam c H æque mul-

D
.L 1.

j L
tiplices funr ipfarum A a, partes
autem eandem habenr proportionem quam labeur æque I"

. a H 4. ipfa-I
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a 1;.hujus.

bu.hnjru.

.-al.hujru.

l f. Def.
jointi.

p a1. buju r.

. :8. hujus.

. hygorh.

EUCLIDIs ELBMENTORUM
ipfarum multiplices: erit tur a ad a, ira c ad a. a: fimili
rarione ut a ad a, ira M ad N. arque cit ut a ad a, ira a ad
F. ur b igitur c ad H, ira M ad N. rurfus quoniam cit ur aad c
ira D ad E, 8c fumpræ funr ipfarum a D æque multiplices H L,
ipfarum veto c a aliæ utcunquc æque multi lices K M: erit
ur H ad K, ira L ad M. oitenfum autem cit ut c ad H, ira
die M ad N. quoniam igitur rres magnitudines proportio-
hales funr G H x, 85 aliæ ipfis humera æquales L M N, bi-
næ fumpræ in eadem proportione, clique ipfarum perrurbara
analogia; ex æquali, fi c c fuperar x, 8c L ipfam N fupera-
bit; a: fi æqualis, .æqualis; ô: fi minot, minor. funr autem
a L ipfarum A D zque’mulriplices: 8c K N taque multipli-
ces ipfarum c BD ur igitur da ad c, ira erit D ad F. (flue fi
fuerinr rres magnitudines, &aliæ ipfis numero æquales, quæ
bina: fumanrnr inieadem proportione, fit autem perrurbara
earum analogia: 85 ex in eadem proportione ernnt.
(and demomtrare oporre r.

PROP. XXIV. THEOR.
Si prima ad [ramdam eandem bahut proportionem,

7144m tafia ad quartant; bahut autem à: 914mm
allaitaient proportionem eandem, quam [un ad
guano»): à compofita prima cum gaina adjuron-
dam eandem proportionem rama, 9mm tertio cum
ferla adquartam.
Prima An ad feeundam c eandem habear proportionem,

quam terris D E ad quatrain a. habear ai
autem 8c quinra ne ad .fecundam c
proportionem eandem quam fexta E H
ad quatrain F, dico 8c Compofiram pri- H
mam cum quinra ac ad fecundam c
eandem proportionem habere, quam
terriam cum fexra D H ad quarram B-
F. (fil-oniam enim ei’r ur a a ad c, ira E
E H ad a; erit inverrendo ur c ad ne,
ira r ad a H. a: queniam ur A a ad c,
ira cit DE ad a: ur autem c ad ne, ira
a ad a H; erit 46x æquali ut A a ad ne,
ira DE ad EH. quod cum divifæ ma-
gnitudincs finr proportionales, 8: com-
pofiræ proportionales berunr. ut igitur " .
ac ad sa, ira elt on ad HI. fedëc A C D F
ur con ad c, ira H a ad F. ergo, ex 6 æQuali, ut ac ad c, ira

fi

erit



                                                                     

LIBER V.
erit D H ad F. Si igitur prima ad feeundam eandem habcat
proportionem quam renia ad quartam: habeat autem a:
quinta ad femndam proportionem eandem quam [au ad
quartam: 8: compofita prima cum quinta ad facundam ean-
dem proportionem habebit quam renia cum [un ad quar-
tam. (Æod ofienderc oportcbat.

PROP. XXV. THEOR.
Si 7141311407 magnitudinerfuerint proportionem, maxi-

.121

ma ipfizram é- minima, daubas religni: majore: ’
cr 1471i.

Sint quatuor magnitudines proportionales A a, c a, a, F; 8c
fit ut A B ad c D, ira [rad F. fit autem maxima ipfarum A B,
8: F minima. dico un 8c F ipfis en Bd
a majores eflè. ponatur enim ipfi qui-
dFm E æ ualis Ac, ipfi vero F æqua- G - -
11s ca. uoniam igitur elt ut A B ad
c1), ira E ad F: caque A G ægualis E, D
êtes æqualis 1:; erit ut A3 ad Dc, H
H3 A G ad CH. 8c quoniam cit ut rota
An ad tokam en, ira ablata A0 ad ab-
latam prit en; 8c reliqua c a ad reli-
quam H D n ut rota A B ad c D totam.
major autem efi: A8 quam on. ergo
8c c a quam un major erit.’ quod
çum ac fit æqualis ipfi E, 8c c H
lpfi r; ernnt ac 8c Fipfi cuôCEæ- b
quales. fi autem inæqualibus æqualia . .. ,-
addantur, rota inæqualia ernnt. ergo A C E F
au un inæqualibus exütentibus, quippe cum c a fit major,
fi ipfi quidem G a addantur A a 8: F, ipfi vero a D addan-
[ut CH 8c a: fient a B 8c F, ipfis en 6c E neceflàrio majores.
b: igitur quatuor magnitudincs marin: proportionales, maxi-
m ipfarum 8c minima, duabus reliquis majores ernnt.
Œod demonfirare oporrebat.

EUCILIDIS.

a 19. hujus.
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EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER SEXTO s.

DEFINITIONES.
l.

I

a lmiles figura: maili-
neæ fun: quæ 8c (in-
gulos angulos æquales

habenr, 8: circa æquales an- dgulos lutera proportionalia. 4 r Ë

Il.

Reciprocæ figuras (un: Z I
quando in utraque figura
anreccdentes, 8c confequen- .
tes rationna: fuerint rer- r: - - r v -! r

mini. v111.

Extrema ac media ratione fecari 1’661?!qu dicitur, quan-
do fit ut rota ad majus (egmcntum, na majus fegmentum

ad minus. A -
1V.



                                                                     

LIBER VI. 123
1V.

Altitude cujufque figuræ
elt linea perpendicularis, quæ
à verticc ad bafim ducitur.

i V.

Ratio ex rarionibus componi dicitur, uando rationna:
quanrirares mrer fe multiplicaræ, aliquam e ciunr rationem.

PROPOSITIO. I.
THEOREMA.

Triangula, à parallclogramma que eandem brabant al-
titudinem, inter [efunt ut bajèr.

Sint triangula quidem A ne A en, parallelogramma vero
EC cr, quæ eandem habenr altitudinem, videlicet perpen-
dicularem à punao A ad un duâam. dico ut bafis 3c ad
en bafim, ira eiTe rriangulurn A a c ad, triangulum A en, 8c
parafielogramrnum ac ad CF parallalogrammum. produca-
tur un ex urraque parte ad . JPL-U
purifia HL, à: ipfi quidem
ne bafi æquales quotcunque - K
gonanrur sa sa, ipfi vero
afi en onanrur quorcun- v  que æqua es m: Kl., 8c AG

au AK AL junganrur. (Ec-
niam igitur ca ne au in- a a. B c Il). L5er (a æquales funr, ernnt ô: rriangula and AGB 413c ,
inter a (e æqualia. ergo quoruplex elt bafis ne ipfius Bc ,31;me
bafis, rornplex cit [me rriangulum rrianguli A]! c. eadem
rarione quoruplex cit L c bafis ipfius bafis en, roruplex
elt 8c triangulumr A L c ipfius AC D trianguli: 8c fi æqua-
lis efl H c bafis bali c L, 8c triangulum A ne triangule ALC
ef’r næqualc: 8c fi bafis HC bafim cL fuperar, a: triangu-
lum A ac fuperabir rriangulum A Le: 8c fi miner, minus.
quatuor igitur magnitudimbus’exiftcnribus, videlicet duabus
bafibus ne en, 8c duobus rriangulis A ne au), fumpra
fun: æque multiplicia bafis quidem ne, 8c ne trianguli, a

’ videlicet



                                                                     

’ au

6 y.quanti.

c 41 .primi.

l a 5.qninri.

auquinti.

a 37.primi;

6 7. quinri.

cl. hcjua,

d r r.quinri.

Eucunxs ELEMENTORUM
videlicet baiis H c, 8c A ne triangulum: baiis vcro c1), 8C
"languir ac D, alla utcunquc æquo multiplicia, trempe c L
bafis 8C ALc rriangulum; a; u [teuf et! f r b fis i
bafirr’) c L fuperat, 8c rrian- q e o un, 1 HL a
gulum un fupcrare trian- E A F
gulurn A L c; ô: fi æqualis, i
æquale; 8: fi miner, mi- i Knus. cit igitur i ut ac bafis
ad baiim en, ira triangu-
lum A ac ad A CD triangu- -1mn. Et uoniam trianguli - . d lARC dupum cit c paral- A 9 B C 1° K
leiograrnmum se, 8c rrianguli A cr) parallelogrammum ac
duplum r, partes laurent cum pariter multiplicibus eandem
inter (e proportionem habenr: igitur ut ABC rrianguium ad
trianguiurn 4cv, ira paralleiogrammum 5c ad c F paralle.
logrammum. queniam igitur oitenfum cit ut bafis a c ad en
bafim, ira elfe A ac triangulurn ad triangulurn A en; ut au-
tem a a c rriangulum ad triangulum A c D, ira parallelogram-
murn 5c ad c a parallclograMum; erit a ur ne bafis ad
bafirn en, ira parallelogrammum EC ad F c parallelogram-
mura. (bure triangula a: parailclogramma quæ eandem
habenr altitudinem, inter (a funt ut baiÈs. (boa! damon-
firare oporrebar.

PROP. il. THEOR.
Si uni lamant trianguli paraflcla quam "En linea

«11484 fuerit, propartionaliter [acabit ipjiur Magali
laiera, é- jî trianguli latere proportionaIÏIer [e294
fuerint, qui: [:870ch conjungit refit: linea, reliquo
trianguâ [ami parallala erit.
Trianguli enim A ac uni laterum a c, parallela ducarur DE.

dico ut BD ad DA, ira cire ca ad sa. jungantur sa en.
rriaogalum igitur BD a. triangulo cm; cit næquale, in eadem
enim funt bafi D E, 8c in eifdcm DF 6c BC parallelis; aliud
autem rriangulum eflr une: fed æqualia ad idem eandem
habent la proportionem; ergo ut triangulum a D E ad triangu- I
lum A DE, ira cf: CDE triangulum ad triangulum A DE-
ut autem triangulum B DE ad triangulum A DE, ira œil BD
ad DA; uam cum eandem altitudinem habenr, videlicet
perpendicularem a punCto a ad A8 duétam,.intcr ferfudt
ut baies; 8: 0b eandem cauFam ut cm: triangulum ad tri-
angulurn un, ira cg ad 54. 8c igitur ut BD ad na,
ira cit des ad sa" Et fi rrianguli aac lar’cra au; ac

a pro-



                                                                     

VLIBER V]. ra:proportionalirer rem funt, r10. ut BD ad D A, ira fit et
ad E a; juugatur DE. dico D a; ipfi ne parallalam
cire. iifdcm conflruétis, quoniam cit
ut BD ad DA, ira CE ad sa; ut au- A
rem BD ad DA, ira tell: BDE triangu-
lum ad triangulum un; ô: ut c a ad
a A, ira c D a trianguiurn c ad triangu-
lum A DE, erit ut triangulum aux ad
rriangulum un, ira «cm: rrianguium martiniad rriaugulum un. qued cum utrum- D E
que triangulorurn nm: cm; ad trian- D
gulum am; eandem habeat reportio-
nern; erit n D a triangulum fPtriangulo
cran æquale; 8c funr in eadem bafi B
DE. æ uaiia autem trianguia, 8c inca-
dern b l conflitura, etiam in eiidem s funt parailciis. ergo 3;,er
DE ipii ne parallela cit. Si igitur uni laterum trianguii
Faraucia quædam méta linea duéta fuerit, proportioualirer
ecabit ipiius rrianguli larera. 8c (i trianguli larcra propor-
tionaliter roda fuerint, quæ feüiones conjungit reCta linea

reliquo rrianguli lareri paralleia erit. mon! oportebat de-
monitrare.

C f9.qamu.

PROP. III. THEOR.
Si lrianguli angulus mm»: fatum, [ému autem

ngulum rafla linea [au etiam bajim; bajîr parte:
eandem praportianem baladant, 7mm "ligua trian-
guli lutera. éji bali: parte: eandem proportionem
fichant, uam religion trianguli lutera; que à ver-
tice adfizêionem ducitur rafla lima, trianguli angu-
Ium bifizriam [erabit.

Sir triangulum A ac, 8c fecetur angulus a ac bifariam A, 9. "in,"
recta linea A D. dico ut a D ad D c, ira elfe kA ad A c. du- r
catur per c ipfi D A paralle-
la la c E, 6: produCta a A con-

n . I b 3r.primi,’vemat cum Ipfa in a pun-
âo. monition igitur in pa-
nuelas an se incidit mita

linea quædam ac, erit ca i . ..en angulus angulo en) æ- c wwwquam. [cd CAB angulus po- n D ac r
nitur aqualis angulo au). ergo 8c a A D ipii au. angulo
raquait: eritg ruriua suoniaru ig Maliens; A D ac méta

iinea



                                                                     

126 Bougon ELEMENTORUM
linea a A a: incidit, exterior angulus a a D æqualis elt c inte-
riori A a c. oltcnlus autem elt 8c angulus A c a angulo au)
æqualis. ergo ô: a c E. ipfr A a. c æqualis erit ; ac propterea

a 5.prirni. larus A a. æquale a larcri ac. 8: quoniamyuni larerum man-
guli ses, videlicet ipfi a c

a a. hujus. parallela duéta efl: AD; erit a
ut BD ad De, ira sa ad A3;
æqualis autem cit A a. ipfi A c.

f 7- quinti- elt igitur f ut a D ad DC, ira

i aaadac. EtfifituraDadDc, ira sa ad ac, 8c AD
jungatur. dico angulum a A c Il D I C
bifariam feâum eiTe retira linea an. iifdem enim confitu-

-l Cris, queniam elt ut BD ad Dc, ira sa ad ne; fed 8c ut
3 a.hujul. BD ad De, ira g sa ad au, erenim uni iarerurn rrianguli
bu.quinri. ses, videlicet ipfi se parallela duaa elt AD, erirhôc ur
g, quina. sa ad ac, ira sa ad AE- ergo ac eli: iæqualis A8, ac
Un "hui. roprerea 8c angulus A a c augulo ac a. aæquahs. fed angu-

us quidem un cit æqualis angulo exteriori Ban; .an-
lzg.primi. gulus vero A c E æqualis lalremo c A D. quare 8c a A D an-

ulus ipü ca D æqualis erit. angulus igitur B AC bifariam
ectus elt reâa linea AD. Ergo li rrianguli angulus bifa-

riarn fecerur, feeans autem anguium reaa linea etiam ba-
(im feeer; bafis partes eandem proportionem habebunr,
quam reliqua rrianguli larera. 8c fi bafis paires eandem
proportionem habent, quam reliqua rrianguli larera; quæ a
vertice ad feétionem ducitur recta linea, trianguli angulurn
bifariarn feeabir. de oporrebar demonitrare.

PROP. 1V. THEOR.
quuiangqurum triangulorum lutera 7M circum 47m-
, les angulo: fant,praportianalia finit. à bamologa,fiw

ciafilein ratianir faut laiera qui: Æqualibm anguli:

jubtendantrqr. v
Sint æquiangula rriangula a a c DC a, quæ anguium qui-

dem A ac angulo Dc a, angulum ver’o ace angulo Duc
æqualem habeanr, 8: prærerea angulum a A c angulo
c DE; dico rriangulorum A a c o CE proportioualia eiTe la-
rera qnæ funr circa æquales angulos; 8c homolo I five
ejufdem rationis larera eliè quæ æqualibus angu is lub-
rendunrur. ponarur ne in direétum ,ipfi ce. Et quomarn

a x7.primi.anguli A a c A en duobus reâis minores 4 font, æqualis au-
tem elt angulus ACE angulo BEC, ernnt ne BEC nil:

. Bu 1



                                                                     

LIBER V1. inFini duobus mais minores. quare na ID modifia inter
e conveniantb; producanrur, 8c conveniant in punch) a. , a. u»,-

& queniam angulus DCB elt æqualis angulo ARC; erit mimi.

c a? ipli DC paralieia. rur- , .fus queniam æqualis efi au- i ’a-P’m”
gains A ca angulo D E c, pa-

, rallela e erit ac ipfi F a. pa- A
ralleiôgrammum igitur elt

du en; ac proprerea a a
quidem ipfi c D, A c veto
ipfi pnelt dæqualis. 8c quo- Il Eniam uni larerum rrianguli a a a, videlicet ipfi r amaueia
duâa eitAc; erit «ut Ba ad AF, ira ac ad en. æqualrs aLhujua.
vauremefi AF ipli cD. utigirur sa ad en. ira ne ad ce,
8e permutando ut a A ad ne ira CD ad ce. rurqu queniam
c1) parafiela elt BF, erit au; ac ad ce, ira FD ad DE. fed
1? D eflæquaiis ac. ergo urfac ad c2, ira ac ad Da. Ber-[7. gainai:
murando igitur, ur 3c ad CA ira c a ad en. itague quoniam
ofienfum efi, ut a: ad ne ira oc ad ce, utaurem ac ad
ca ira ce ad en: erirgex æquali; ut sa ad ac iraCDadgnquimi.
D z. Æquiangulorum igitur rrirngulorurn pro rrionalia
funr iatera quæ circurn æ uales angulos. 8c omologa,
five ejufdem rarionis, latera unrquæ æqualibus anguli: lub-
rendunrur. de demonltrare oporrebat.

PROP. v. THEORr
Si ciao triangule lutera proportionnât-r fichant, t’aim-

gula cran! triangule, à 49:44ch baklava: "gala:
7min: bandage lutera fabtmdumur.

l infini

Sint duo triangula ARC DEF, quæ latera proportionalia
habeanr, hoc elt, fit ut A a quidem ad a c, ira D a ad a a: ut
autem ne ad ca, ira sa ad au: &adhuc ut sa ad AC,
ira un ad Dr. dico rrian- A
gulum A se triangule D a F ’ Dæquiaugulum elfe, ô: æqua«

les habere angulos quibus B c. E
homologa larera fubrendun- F
tur, angulum quidem A a c . ,angulo DEF, angulurn ve- ,
ro raca angulo au), 8c àprærerea angulurn mac angulo EDF. Confiiruarimenima , - 3

’ ad reétarn liueam a. a, 8: ad punéta in ipl’a a F, anglo qui. d 231mm!
dem ne æqualis angulus ne; angulo autem ne A alu-

V r gu us



                                                                     

12.8

5 1.001232.
primi.

e 4.. bujns.
d 1 1 .quinri.

c 9. quintî.

f 8. mimi.

a 2.3.prini.

Eucunls ELEMENTORUM
plus a se. quam reliquus sa c angulus b reliquo E a r eft
æqualis. ideoque æquiangulum elt triangulum ’ABc trian-
gulo a a p. triangulorum igitur. A B c’ E G F proportionalia
funt bren quæ æqualibus angulis fubtendunt. ergo ut A a
94 ac a, in: sa ad 15?.de ut A3 ad ne, nana ad EF. ut
ngtut DE ad 31:, ira and A
E F. quad cum utraque ipfa- f D
mm un ne ad en eandem
proportionem habeat, erit c B C
1:35: Ipfi se æqualis.Eadem ra-
mone 8c D F æqualis F6. ita-
gue queniam DE cit æqualis

EG, commuois autem u; aduæ D z a F duabus a a au? æquales faut, 8c bafis a F bali FG
æqualis. angulus igitur DE? elt æqualis f angulo GEF, 8c
D 2.1? triangulum æqualc triangulo au F, ô: reliqui anguli
reliquis angulis æquales, quibus æqualia latera fubrenduntur.
ergo angulus quidem DEF ett œqualis angulo CEP, angu-
lus vcro sur: æqualis angulo 36?; 6c quoniam angulus
DEF et! æqualis angulo c a F, ô: angulus c EF angulo A ne,
erit 6c angulus une angulo un æqualis. eadem ratione
a: angulus Ac a æqualis elt angulo n u, 8c adhuc angulus
ad A angulo ad n. ergo ARC criangulum triangule DE?
æ uiangulum erit. Si igitur duo triangula latera pro nio-

ia babeam, æquiangula ernnt triangula; 8c æqua es ha-
bebunt angulos quibus homologa lutera fubtenduntur.
(yod, oportcbat demonftrare. ’

PROP. VI. THEOR.
Si :1140 triangula Imam ngulum uni angulo æqunkm ba-

bcant, cires arguait; autem angulo: lutera proportio-
Mfia; æguiangula ernnt triangula, à 4714414! 646:-
bunt angulo: quibus bandage lutera jubtenduntur.

E t

Sint duo triangula ARC par, unum ngulum 3A c uni
angulo E DE æqualcm habcntia, cirez æqualcs autem angu-
los huera proportionalia, hoc efi, fit ut a A ad AC, ira
En ad Dru dito triangulum ARC triangule DEF æ-
quiangulum me, 8: angulum quidem ABC habet: z.
ualem angulo DE F; angulum un) A on angulo m: E.

Ëonfiimmzr a enim Id remua Imam par, 8: ad puna
a: in ipfa DF, alternai angulorum BAC un æqualis
angulus nm, angulo autem A c a anguli; n F6. requpus

. 13mn



                                                                     

LIBER VI.. .129igitur ad n reliquo ad a en 6 æqualis. ergo triangu- bz.Cor.3t.
lurn ARC triangule par: æquiangulum cit; ac promena primi.
ut sa ad AC ira cette!) ad DF: ponilur aurernatut la , h-

. , 4,. mon.ad ac, ira 3D ad DE. ut A
igitur du) ad DF, ita on D a "HI-mi.ad DE quare BD æquaiis Gcil: cipfi DG, 8: communia . 9. mimi.DE. ergo duæ En DE dua-

bus on Da æquales funt .8: a us EDF angulo

c E Fon? æqualis; tufier-igitur 3
En cit fæqualis bafi F c, triangulumque DE? æquale ciao-f4. "in
gulo GDF, 6c reliqui anguli reliquis anguiis æquaiea, alter
alteri, quibus æqualia huera fubtendumur. ergo angulua
quidem on c cit æqualis angulo Dira; angulus vero ad o
angulo ad a. [cd angulus DFG ualis cit angulo ACE: a:
angulus igitur A c a angulo D a a e t æqualia. nitur autem
a: a Ac angulus æqualis angulo EDF, ergo rçliquua qui
ad B æqualis un reliquo ad a. uiangulum igitur cit tri-
angulum A]! c triangulo par. âme fi duo triangula u-
num angulum’ uni angulo z cm habeant, circa æquaiea
autem angulos laiera proporuonalia; æquiangula Hun: tri-
angula, 8c æquaics habebunt angulos quibus homologa la-
tera fubzenduntur. (Æod citendcre oponebat.

PROP. VIL THEOR.
Si duo triangule «un: ngulum and turgide 49144km

Mural, cirai alios autem angulo: lutera proportionn-
Iia, à niquera": utrumque 15mn], in] minorem,
val non minorem rafla: 4’ alanguie ernnt triangule,
à (quales bûchant «aigu a ciron que: [une fun:
proparlianalia;

Sint duo trianguia A ac D a r, unum ngulum uni angulo
æqualeui babentia, videlicet angulum une angulo au a
æqualem, circa alios auremangulos ABC DE? iatera pro-
portionalia, u: fit DE ad a a, fient A a ad nc : 8: reiiquorum --
qui ad ’c F utrumque firnul minorem vel non minorem
re&o. dico triangulum ARC triangulo on: zquiangulum
eflè; angulumque A ac æqualem angulo DE F, 8c reliquum
videlicet qui ad c reliquo qui ad a æqualem. Si maquais
cit angulus ABC angulo DE a, nous ipforum major erit; fit
major ne: a: confituatur A ad reétam linearn A a, 8c ad
punâuln id ipfa a, angulo DE; æquaiig angulus ne. a:

. * W9:
a amarinai.

l
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6 a.Cer.ga.
primi.
c 4. hnjua.

d 9. quinti.
e 5. primi.

I a a.Cer.3a.
prîmî.

6 4- 1191W:

l

EUCLIDis ELBMIN’ronUM
queniam angulus quidem A en æqualia angulo n, angulus veto
4 a e angulo D a a g en: reliquo: a e a relique D a a. aqua-
lis b. æqumngulnm igitur elt A ne triangnlurn triangule D a r.
quarc ut un ad ne, lices A
adarzutqueDEadar-yfie ’ D
penitur A a ad ne. ut igi- aturaaadnc,ficaaadnc. -
qued cum-an ad utrumque ac
ne eandem habeat proportio- G-
nem, erit B c ipii ne æqua-

B c E Plis d: ac prepterca angulus ad
c elt saquait: v angulo ne c. quare uterque angulernm n ce!
hoc miner elt mite, igitur qui ei deinceps elt A6 a major
en: tette. atqne ofienfus elt angulus A G a æqualis angulo qui
ad B. angulus igitur quiadF retâte major elt. atqui ponitur non
major : cum c non elt major reCte, qued elt abfurdum. non
igitur inæqualis elt angulus A ne angulo D En. ergo ipfi en:
zqnalis. elt autem 8c angulus ad A æqualis ci qui ad D.
qnare 8c reliquns qui ad c æqualis 6 reli ne qui ad a. æquiangu-
lum igitur elt uc triangnlutn triangu o DE a. Si igitur duo
triangnla nnum angulum uni angulo æqualem habeant, circa
alios autem angulos latera proportienalia, 8: reliquorum u-
trumque limai, vel minorem, vel non minerem recto: æ-
qniangula ernnt trian ula, a: æquales habcbunt angulo:
circa quos propertiona ia (ont latera. Quod eportebat de-
monitrare.

PRO P. VIH. T HEOIR.
Si in triangule raflangula, ab angulo rafla tu] hit): per-

peaa’zm ri: ducatur; ne adperpmdr’mlarcm fiait
tmwgula, tari, à Inter f: [imilia jurat.
Sir triangulum reflangulum ABC, reâum habem angu-

lum a A c: 8c à punCte A ad a c perpendicularis ducatur

AD. dico triangula A BD ’une teti triangule A ac, 8: .inter fe fimilia nife. uoni- iam enim angulus sa c et æ-
qnalis angulo ADB, motus
enim uterque elt, 8c an -
lus ad n communia du us B D cniangons 413c A BD; erit a
reliquus Ace reliquo a A!) æqualis. æqniangulum igitur elt
triangulum A 3c triangule a en. quara- b ut ne qua: rub-
tendit angolum reflue: trianguli ne, ad tu florentin:-

tcm

A

l z



                                                                     

LIBER V1. ’ 13:
rem ngulum refluai trianguli un, fieipfa A a fubtendena
ngulum ad c trianguli A ac, ad Da fubtendentem angu-
lum æqualem angulo ad c, videlicet a A D ipfiua a 3D tri-
anguli; 8c adhuc a c ad A D fubtendentem angulo!!! ad n
communem duobus trian lis. ergo triangulum a ne trian-

gule A a D æquiangu nm V ielt; 8c circa æquales angn- A
les latera habet proportio-

nalia. fimile igitur ceit tri- H Dg,angulnm "se triangule A- nia. .un. eadem ratiene demeu-
firabimus etiam ADC trian-
gulurn triangule au fimile B D . C
elfe. quare utrum ne ipferum ABD ADc teti ABC trian-
gule en: fimile. * ico infnper triangula ABD une etiam
inter le Emilia elfe. Queniam enim an ulus a D A reflua en:
æqualis recto a D c; (cd 8c a A D oiten us et! æqualia angulo
ad c; erit reliquus ad a relique -D A c æqualis 4. æquiangu-
lum igitur cit triangulurn A un triangule A ne. ergo 5 ut
un trianguli aux) fubtendens au: angulutn, ad Da tri-
angnli ADC fubtendentem ngulum qui cil: ad c, æqualem
angulo a A’D, fic ipfa A D trianguli ABD fnbtendens angu-
lum ad a, ad Dc fnbtendentetn angulum D A c ci qui elt
ad a æqualem; 8c adhuc n A ad ac fubtendentem angu-
lum rectum une. fimile igitur elt un triangulum trian-
gule ADC. Quare fi in triangule reaangulo ab- angulo
redite ad bafim. perpendicularis ducatur; quæ ad perpendi-
cularem funt triangula, 8c toti, a: inter le ftmilia (ont.
de eportebat demonitrare.

Cor. Ex hoc manifeitnm elt, in triangule reétangulo, ab
angulo re&e ad bafim perpendicularem duâam, mediam
reportionaletn elfe inter icgrnenta balla: 8c præterea inter

gafim a: bafis fegmentum utrumlibet, lattis fegtnento con- g
terminum, medium elle propertienale,

PROP. 1X. PROBL.
A data "a. linea impartie»; partent abfcinlere.

Sit data reâa linea a a. opertet ab ipfa A a imperatam
pattern abfcindere. Imperetur pars tertia; a: ducatur à
me A qnædam refila linea A c, quæ cum ipfa [la angu-

quemlibet continent; fumaturque in ac quedvm Pun- q .
and: D, a: ipfi A!) æqualea menant!!! en aqdemdeawm.

* i la ’ 1009!"! a



                                                                     

132 EUCLnns ELEMENTORUM
.3:.primi.jungatur ne; peî n ipfi ac parailela qucatur DE. laque

queniam uni latçrum trian- A
guli a ne, videlicet ipfi ac,

cz.hujus. .parallela dufla cit En; erit: la

5 34,,ringi,.pterea n a quidem elt 5 æqualis a c, a K

ut C-D ad Da, ita Br ad ra;
dupla autem e11: c n ipfius na.
et 08: a? ipfius FA du la
cm. tripla igitur cit sa if ms

un quare a data méta inca c .A a imperata tertia pars a F abfcifi’a cit. (Æod facere oper-

tebat. 4
PRO P. X. PROBL..

Dam» raflant [imam infeéîam, dans refit linea; [:84

fimiliter feutre. V
. Sir data quidem méta linea infeaa la, («la veto AC,

opertet reâam lineam a a inleétam ipfi 4c redue (militer
(acare. fit fc&a A c in punais n 8c a, 5:
ponan’tur ira, ut angulum quemvis con- A
tineant, junétæue ne par punâa qui-

d 3!.primî. dem n 8c a i 1 ne parallelæ nducantur
DE ne: pet D vero ipfi au ducatur
parallela n H K. .parallelogrammum igitur F D
cit utrumque ipforum PH Ha: ac pro- G E

.vero ipfi sa. a: queniam uni laterum
trianguli me c, ipfi (cilice: KC, parallela

ca. huqu. duCta efi us; erit rut CE ad En, in
KH ad HD- æqualis autem cit dequi- B K c
dem ipfi ne, HI) veto ipfi sa. efl igi- ’ .

, tur ut cE ad ED, in ne ad c F. rurfus queniam uni late.
mm trianguli ACE, nimirurn ipfiac, parallela duôta en:
En, ut En ad na, ira c erit a? ad FA. fed of’œnfum cit ut
ca ad ED, ira eflè HG ad ca. un igitur ca ad ED, ira cit
ac ad sa, 8: ut ED ad on, ira a? ad FA. ergo data
rafla linea infeâa A n,- datæ méta: linea: feCtæ A c (militer
[eau elt. de facere opdrtebat. ’

PROP. XI. PROBL.
putting: «Inti: refila lineis tanin»; proportiomdmz in-

amure. i
Sint datæ duæ reàæ linea: au ac 8: ’. l .ponantur "aut www quçquçv magnant. opéra: ipfis au a c

v - . a «miam



                                                                     

Lilian VI. - 4133rerriam ’proportionalem invertirez Producantut an a c
ad punCta D a: ponarurque - A
ipfi ac æqualis au; à: junéta " - -
Bc, ducatur tper D ipfi ac agnprimî.parallela un. quoniam igitur B c
uni laterum trianguli au a,
videlicet ipfi D a: parallela Iduéta eft Bc, erit b ut a a ad bazhujus.
BD, ira ac ad CE. æqualis D Eautem cit BD ipfi ac, ut igitur A3 ad ac, ira elt ac ad
c a. quare dans mais lineis a a Ac renia proportionalis in-
venta elt c E. Q1061 facere apartebat.

PROP. x11. PROBL.
Tribut dais refit": limai: garum proportionniez?! in;

12mm. . -Sint daræ ries redan linea: A n c. opertet ipfis a a c
quatrain proportionalem invenire. Exponanrut duæ mais
une: D a D F angulum D
quemvis En r: continentes: - A
8: ponamr ipfi quidem a Bæqualis ne, ipfi veto a æ.- cqualic a E, 8c ipfi c æqualis

D H : junétaque c H, par l .a ipfi parallela a ducatur a a. . a 3Lprîmî.
iraque queniam-uni larerum E . F . -rrianguli D a F, nimirum ipfi a a, parallela duaa cit on, erit
ut DG ad G a ira buta ad a F. en: autem ne ipli A æqualis; 5 hmm,
G r: veto æqualis a, a: nu æqualis c, ut igitur a ad a, ira
c ad H F. quate daris tribus mais lineis A a c quarra properg-
tionalis inventa eit H F- (Lucd facete oportebat.

PROP. X111. PROBL.
Dada: 4741i: "au litiez) media»: propaflùmkm inl

ventre.

Sint data: duæ reüæ lineæ A13 ne. opertet inter ipfas
au ac mediam proportionalem invenire. Ponanrur in di-
reaum, a: fuper ipfa ac dcfcribatur femicirculus un,
ducaturque 4a punéto a ipfi ac ad mâtes angulos au, 8: . ",prîmi
AD ne junganrur. Quoniam igitur angulus ADC cit in ’
femicirculo, is métas b elt. 6: queniam in triangule refiarlr 531. tertii

3 8° °a
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.- Cor. Û.

najas.

x4..primi.

7. quinri.

r. hujul.

tr. hujus.

9. quinti.

Evcuprs ELEMENTORUM
gulo ave, ab angulo refio
ad bafim perpendicularis Dduéta elt Da, erit un me-
dia pro orrionalis c inter leg-
menra lis AI ac. duabus
igitur dans mais lineis a a
a ci media roporrionalis
inventa elt. uod facere A B Coportebat. ’

PROP. XIV. THEOR.
ufqudium, à «mon un! 4 adam babeutium anga-

Ium, paraldogrammorum niera que faut circui»
agneler angulor, reciproca fruit: Et guarana
rallclagrammomm «au!» uni arquaient balbutiant:
angalum,, latere qu circa»: and!" angulos, faut
ratifiera; en inter [e faut argalis.

Sint æqualia parallelogramrna au ne, æqualea habenria
angulos ad a, 8C ponanrur in diteCtum Da au. ergo 8: in
direâum tenant a a ac. dico paralleiograrnmorurn A a B c
larera quæ faut circum æquales angulos reciproca elfe : hoc
elt ut D a ad a a ira elfe on ad a a. Complearur. enim paral-
lelogramrnurn a a. 8c quoniam parallelogrammum a a æ-
quale elt parallelograrnmo A F
ac, aligd autem aliquod elt

FE parallelogrammum, erit Earanadrahitancadaa. D Bfed ut an quidem ad ne,
Ravel! Da ad DE; ut autem
ac ad Fa, iratca ad sa; ut

igiturdDB adaE,itacaad a a.sa. ergo parallclogrammorum au ac larera, quæ circum
æquales angulos, ex contraria parte fibi ipfis relpondenr..
Et fi reciproca lunr feu ex contraria parte (ibi ipfis re-’
fpondeant latera quæ funt circum æquales angulos, fit trempe.
ut Da ad na, ira a a ad un. dico parallelogrammum a a
parallelograrnmo ac æquale elfe. quoniam enim elt ut DE
ad sa, inca ad sa, rit autem D a ad sa, ira un paral-
lelogrammum ad parallelogrammum Fa, 8c ut sa ad sa,
ira c a c parafielogrammum ad parallelogramutn sa; erit d 8c
ut an ad sa, ira a c ad a a. æquale igitur efl A8 a parallelo-
grammum parallelogramrno ne. Ergo æqualium a: unau;

un:

a



                                                                     

.LIBER1VI. i 137uni æqnaiem habenriurn ngulum parallelogrammorum la.
rera, quæ circurn aulnaies angulus, reciproca flint, feu ex
contraria parte fibi ipfia rcfpondent: a: quorum mue-
logramrnorum unum uni æqualem habentium augu nm la.
tara, quæ circum æquales angulus, reciproca flint, ca inter
le (tint æqualia. (au oporrebar demonlirare.

t

PROP.’XV. THEOR.
eÆçuaIium, à imam uni quidem babrnlium ngulum

triangulorum lutera, 9ms circa»: arguait: angulus,
fun: reciproca: Et gamma triangularum utrum
uni calquaient babcnliam angulum lutera, que cireur):
aequo es angulo: reciproca [1011, en inter fi jan:
affluât

Sint æqualia rriangula anc A!) E utrum angulum uni an-
gulo æqualem habenria, ngulum (cilice: BAC angulo D-A a.
dico triangulorum a ac un: larera qua: circum saqua-
les angulus reciproca elfe, hoc elt ut ca ad an, ira
elfe EA ad A a. ponantur enim ira ut in direétuin fit ca
ipli au. ergo 8c EA ipfi tu; in ducaton: catir; &..4.p.imi.

l jungarur BD. queniam igi- B 1)
tur rriangulum ARC æ uale I
eltrrianguloADE, aliu au- .
rem elt ABD; erit ut en: V
triai-ngulum ad triangulum

nia D, ira la triangulum A D E . a 7. (mimi.ad rrrangulum a A D. lad ut

rriangulum quidem c a a ad C .I nau) triangulum, ira ac A ad au, ut autem rnanguium , l, 1min
Ban ad ipfum sa n, ira c sa ad an. ut digirur ca ad duquinri.

. AD, ira a a ad A a. quare rriangulorum A ac a DE larera,
dz circum æqunles angulos, reciproca lunr. Et fi rac: raca
tint Iarera rriangulorum A ne A DE, (cil. fit ut ca a au,

ira EA ad an. dico rriangulum ARC triangnlo ana saquai:
elfe. junéta enim rurfus a D, queniam ut ca ad a D, ira elt a: a
ad la, ut autem c a ad A D, ira c a Br: triangnlum ad rian-
pilum BAI); a: ut En ad in, ira arriangulurn a». ad
a A D rriangulurn, erit d u: A ac triangulum ad triangulum
au), ira rriangulum EAD ad au) rriangulnm. utrumque
igirur rriangulorum a ac A DE ad rriangulum a a D eandem
barber proportionem; ac proprcrea c æquale elt A a c miam, 9, quint;

l 4. t guium



                                                                     

136

a ruminai.

57. quinri.

a r4. hujua.

Eucrrnis ELBMENTORUM
gnian! triangulo ana. Æqualium igitur, 8: unum uni æ-
qualem ,habentium angulum triangulorurn latera quæ cir-
cum æquales angulos, reciproca funr: 8c quorum triangula-
rum unurn uni æqualem habentium angulum latent, quæ
circurn æquales angulos reciproca flint, ca inter le funt æ.
qualia. Qiod demonlirare oportebar. ,

PROP. XVI. THEOR.
s; usiner refit: linea propartionaleafuerint, mangu-

nm [ab extremis contentant 4714410ch ci refîm-
gnlo quad la!) media: centinetur: Et fi raflangnlum
[Ida extremi: contentant 471ml: fuerit ci quad fub- r
andin: cantinemr, fumer 1’6694’ linea: proportio-
naIeJ ernnt.

Sint quatuor reâæ lineæ proportionales a a en E F, lit-
que r a a ad on, ira a ad F. dico reétangulum contentum
lub mais lineis AH F æquale elle ei quod tub iplis c1) a:
continerur. ducantur enim-apunâis A c iplis A3 en ad
naos angulos A G c a; ponarurque ipû quidem a æqualis
A c, ipfi veto a æqualis c H, 8c compleantur ac D H paral-
lelogramtna. Œoniam igi- E I
turefiutanadcmitaz - F Had F; elt autem a æqualis
CH, 8c a ipfi ac: eritbut
au ad CD, ira en ad ac. G
parallelogrammorum igitur
ne. DH larera, .quæ lunt
circurn æquales angulos, te. A R c
ciproca lunr; quoniam autem æquiangulorum parallelo-
grammorum latera, quæ funr circurn æquales angùlos,
reciproca lunr, ea inter le funr c æqualia. ergo paral-
lelograrnmutn ne æquale elt parallelogrammo DH., at-
que cit parallelogrammum quidem ac, quod lub reCtis
lineis A]; F continerur, erenim ac elt æqualis F; parallelo-
gramnium vero on, qued continerur lub ipfis cD a, cum
CH ipfi E lit æqualis. rectangulum igitur contemum fub
au 8: F elt æquale ei quod lub ipfis en 8c a. continerur.
Et li reaangulum contenrum fub A a F lit æquale ci qued
fub c D 8: E continerur.. dico quatuor métas lineas propor-
riOnalesr elfe, videlicet ut A a ad on, ira a ad a. iildern e-
nim conl’cruâis quoniam reâangulutn contenrum fub A8
a: r elt æquale ei quad lub en a centinetur, arque elt

.. contentantl



                                                                     

LIBERcontentum quidem fub A a r reâangulum ne, etenim ne
dt æqualis r; conteutum veto fub c D a elt reôtmgulum
1) H, quèd c a ipfi E fit æqualis. erit pamllelogrammum ne
æquale parallelogrammo on; 8c font æquiangula. æquali-
um autem a: æquiangulorum parulielo rammorum lutera,

.quæ circurn æquales angulos, reciproca unt." c quare ut au
ad en, ira CH ad Ac, æqualis autem cit ca ipfi a, 8c AG
ipfi F. ut igitur A8 ad c D, ita 1-: ad F.. Ergo fi quatuor
reôtæ Iiueæ proportionales fuerint, reâangulum fub extre-
mis contentum æquale elt ei elt quod fub mediis centinetur:

.8: fi-reaangulutu fub extremis contentum æquale fuerir ci
quod fub mediis continerur, quatuor reCtæ linea: proportio-
mies ernnt. -QJod’oportebat demonflrare.

PROP. XVII. THEOR.
Si ne; "8.: [Mm proportionala funin, refinngulum

[245 exiremi: contehtum æyuale cf? ci quad à media
fil qünJrfltûî Et fi reflangulun; jùb «tramât con-
lentum æquale fuerit ci quad à media fit guadrata,
ne: refit linea proportionales nant.
Sint tres reâæ linea: proportionales A a c; à: fit ut A ad

a, ira n ad c. dico reaangulum contentum fub 4c æquale
eŒ: ei qued à media a fit quadrato. ponatur ipli B æqualis
D. Et quoniatn ut A ab a, ira a ad c, æqualis autem neipfi
n; erit ut A ad sa, ira D
ad c. fi autem quatuor re-.
&æ lineæ proportionales
iuerinr refiangulum fub ex-
tremis conteutum elt 6 æ- .
quale ci quod fub medüs c
continerur. ego reétangu-
lum fub A c contentutn cit
æquale ci quod centinetur fub n D. fed reôtangulum conten-
tum fub a D cit æquale quadrato quad fit ex ipfatn; etenim a
elt æqualis n. reétangulum igitur contentum fub AC cit
æquale ei quod ex n fit quadrato. Et fi reàangulum con-
tentum fub A c æquale fit quadrato quad fit ex n. dico ut A
ad a, in elfe n ad c. iifdem enim confiruâis, queniam refl-
angulum contemum fui) A c æquaie cit quadrato quod fic
ex a; at quadratum quad fit ex n cit reétangulum quod fub
ipfi n D centinetur, cit enim s æqualis ipfi D; erit mâtai!»
gulum contentutn fub A c æquale ei quod fub B D continerur.
la autem reétangulum fub extremis conteutum æquale fue-
qrit et qued fub mediis continerur, quatuor rafla: liueæ pro-

’ - t" portionales

-.-v.--D
C

.137

a 7. quinrî.

à 18.hujus.
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.;;.primi.’

b a.Car.3a..
primi.

c a. hujus.

d l r .quinti.

q l . th.
hujus.

EUCLIDIS ELEMENTORUM’
portionales 6 ernnt. elt igitur ut A ad n, in D ad c; æqualia
autem a ipfi n. ergo ut A ad a, ita a ad c. Si igitur nea
retira: linea: proportioualea fuerinr, reaangulum (ab extremis
contentum eft æquale ei quad à media fit quadrato. Et li
reüangulutn fub extremis contentum æquale fuerit ei quad a
media fit quadrato, tres reâæ lineæ propartionalea ernnt.

(&od opartebat demonftrare. ,
PROP. XVIII. PROBL.

A data m9: linea data rèâilineo jimiIe à: fimiliter
Mm": refiilineumhdefcribere.
Sir data méta linea u, datura autem reailineum ce.

opartet à reéta linea A a reâilineo c a. fimile, 8: fimiliter
ofitum rectilineum deI’Cribere. Jungatur a a, ô: ad mitan!
ineam A a, 8c ad punch in iplii a a, angulo quidem c æ-
qualis angulus 4 confiimatur v H
a A a, angulo aurem c D F
angulus un. reliquus igitur
c F D angulus reliquo A a a
elt i æqualis. ergo æquian-
gulum citron triangulum
triangulo a A a; ac propte- Ê B c - D
reacutrnadagitapcad ’ ’sa, 8: c D ad A a. rurfus conflituatur ad raflant hneam
ne, 8c ad punâa in ipfa n a, angulo quidem DFE æquahs
angulus sa H, angulo quidem F Dz,zqualis.ana. ergore-
liquus b ad E reliquo ad a cl! æqualis. œquiangulum igitur
elt triangulum F D a triangule a au. quare ut c a D ad a a,
ira F a ad ou, 8: ED ad tu. altenfum autem en 8c ut a D
ad on, ira FC ad ca, 8: en. ad au: 8c ut igitur lac ad
ac, ira and A a, 8c FE ad au, 8c adhuc en ad a a. ita-
que queniam angulus quidem c FD efl æqualis angulo aco
B; angulus autem au angulo son. erit rotus CF a angu-
lus tari un! æqualis. eadem ratione 8: cm: cit squats
ipfi A au, 8c præterea angulus quidem ad c angulo ad a
æqualis, angulus vera ad r; angulo ad a. æquiangulum igl-
tur elt A a ipfi c a, 8c lutera circum æquales ipfis angulos ha-
bet propartionalla. ergo reôtilineum au reétilineo ce fi-
mile «erit: A data igitur méta linea A a data reflilineo ce
fimile, 8c fimilirer pofitum reétilineum au defcriprum efi.

(Æod iacere opartebat. »

F E

PROP,



                                                                     

LIBER VI.. :39
PROP. XIX. THEOR.

Similia triangule inter f: jan: in duplicata invar.
tian: [alertant bomolgorum.

Sint Emilia rriangula ne un habenria angulum ad a
æqualem angulo ad a, 8c fit ut A a ad ne, ira DE ad a a,
ira ut lattis a a homalagum fit lateri a a. Dico a a c arian-
gulum ad triangulum D a F duplicaram proportionem habere
ejus quam habet ne ad r. F. Surnarur enim ipfis n ne s tr ter- l u hui",
ria proparrionalis sa, ur fit A ’ ’
Bead naira El? ad ne. D8: juugarur a A. queniam
igitur ut A a ad se, ira elt.
D E ad a: F; erit permutando
ut as ad DE, ira ne ad un
(cd ut ac ad EF, ira EF
ad ne. ut 6 igitur a a E G C E A F brl.quînrî.
ad DE, ira El? ad hac. quare rriangulorum A sa DE?
latere, quæ funr circum æquales angulos, reciproca funr.
quorum auteur rriangularum unum uni æqualem ha-
bentiutn angulum larera, quæ circum æquales angulos,
reciproca funt, ea inter fe æqualia c funr. æquale igitur "hmm,
cil: ABG rriangulurn triangule DER se quoniam elt ut
ac ad av, ira a? ad sa; fi autem rres reétæ lineæ pto-
porrianales fiat, prima ad rerriam duplicatam proportionem
d habet ejus quam habet ad feeundam: habebir igitur a c ad dom m,
ac dupliçatam proportionem ejusq quam habet a c ad a F. ut quinri.
autem a c ad ne, ira A ne rriangulum ad rriangulum a sa c. e r. hujus.
ergo 8c A 3c rriangulutn ad rriangulum A86 duplicaram
proportionem habet ejus quam ne habet ad En elt autem
ana rriangulum triangule DEF æquale. a: rriangulum igitur
A ne! ad rriangulum D a r du licaram proportionem habebir
’us quam habet a c ad E p.1 kgyrin: Emilia rriangula inter le
unr in duplicata proportion laterurn homologomm. (Æod

attendue oparrebar. v
f 7. quinri.

Cor. Ex hac manifeflum en, fi rres méta: lineas propor-
rionales fuerint, ut prima ad rerriam, ira cire rriangulurn,
quad fit a prima ad rriangulum quad à feeunda fimile, a;
fimilirer delcriprutn; quoniam aftenfiun elt ut c a ad a a;
ira 413c rriangulurn ad triangulum A86, hoc elt ad trian-
gulum DE F. Œod oltendete oparrebar. r

PROP.



                                                                     

un

a r. Def.
largua.

5 6. bujus.

e 4. hujûs.

daa.qnînrî.

EUCLIDIS ELBMÈNTORUM .

PROP. XX. THEOR. .Simiâa polygame in fimilia triangule diaiJunlur, é
navrera æçualù, à. àarhalaga lotir; à olygonum
ad [Magnum duplicata»: prpporlinnem izba! ejus
quam latin bmmlogum baba: ad bamalagum lutas.
Sint fimilia polygona A a c DE F a HK L, ô: fit, A a hamac

lagum ipii a a. dico polygona A a c D E, F a H x L in fimilia,
rrxangula dividi, 8c numera æqualia, 8: homologa tous; a;
palyganum a a c D a ad polygonurn F a H K L duplicaratn
proportionem habere ejus quam habet a a ad FG. jungan-
rur a r: se a L r. H. Et quoniam fimile elt a ac D E polygo-
nu . polygano a a H 1c L, angulus a A a angulo a F L et! cæ-
qu lis, arque cit ut a A ad A a, ira a F ad a L. quoniam igi-
tur duo rriangula (un! A sa *
FGL unum angulum uni A
angulo æqualem habentia, P vcircumtæquales autem an- E B ’
gulos larera proportionalia. L Gerit Êtriangulum ABEltri-

an u o ut n u um.g FGL æq a g D K Hergo v8: fimile. angulus igi-
tur A a a æqualis cit angulo sa L. elt autem 8c rotas un;
angulus æqualis a tari F a H, proprer ümilirudinem polygo-
norum. ergo reliquus sac reliquo LGH en: æqualis. 8:
quoniam ab Emilirudinem rriangularurn A a r: F a L, en: au:
au ad a A, ira L a ad a r. Ted 8c propret iimilitudinem pa-
lygonorutn a, ut A8 ad ac, ira cit F6 ad au; erit ex æ-
quali ut de a ad 3c, ira LG ad a H. hoc elt circum æquales an.
galas EBC LGH latera (un: proparrionalia; æquiaugulum
igitur 6efl a B c triangulum triangule L au. quarre 8c a fimile.
eadem rarione 8c r. a D rriangulum fimile efl: rriangulq LB K-
fimilia igitur polygona A BCD a FG H KL in fimilia trian-v
gula dividunrur, 6c mimera æquaiia. dico 6: homolaga ra-
ris: hoc cit ut proportionalia fiat rriangula, 85 antecedenria
quidem funr A 8E a ne son, confequenria autem ipfarum
FGL LGH LHK; 8c A BCDE. polygonum ad polygonum
FGHKL duplicararn proportionem habere ejus quam larus
homologum habet ad homologum larus, hoc en: A a ad F0-
quaniarn enim (mile cit ABE triangulum triangule F6 L,
habebir A a]; triangulum ad rriangulum FGL duplicatam

e 19.hujus. proportionem r ejus quam habet a E ad a L. eadem rarione,

f t r .quinri.
6C triangulum une ad GLH triangulum duplicaram dpra-
portionem habet ejus quam in E ad c 1.. .eitf igitur ut au r:

ruan-



                                                                     

LIBER V1. 141.triangulum ad triangulum par, ira triangulum une ad
6L8 triangulum. furfus queniam fimile elt uiangulum a a c
triangule LGH, habebit Bac triangulum ad triangulum
LGH duplicatam proportionem cejus quam méta linea CE
habet ad reaam HL. eadem ration: 8c ne!) triangulum
ad. triangulum un: duplicatam proportionem habet ejus
quam c a ad HL. efif igntur ut triangulum a ac ad triangu-
lum L G H, ira c a D triangulum ad triangulum L un. citen-
fumd autem efl: 8c ut a ac triangulum ad triangulum Lou,-

, ira triangulum au: ad triangulurn FGL. ergo ut trian-
gulum ana ad triangulum FGL, in triangulum BEC ad
G HL triangulum, 8c triangulum ECD ad ipfum L HIC. 8:
igitur ut unum antecedentium ad unum confcquentium g, fic: n-qnintî.
omnia antecendentia ad omnia confequentia. ergo ut trian-
gulum A a a ad triangulum a c L, ira A a c1) a polygonum ad
polygonum FGHKL: fed ABE triangulum ad triangulum
me L duplicatam proportionem habet ejus quam latus homo-
logum au habet ad homologum latus a s, fimilia enim tri-
angula in duplicata Hum proportion: laterum homologorum. h :9. bujus.
ergo 8c anaux polygonum ad polygonum FGHKL du-
plicatam proportionem habet ejus quam A a latus homolo-
gum habet ad FG homologum latus. Similia igitur poly-
gona in fimilia triangula dividuntur, 8c numcro æqualia, 8c
homologa tous; 8: polygonum ad polygonum duplicatam

I habet proportionem ejus quam habet lama homologum ad
homologum latus. de oportebat demonflrare.

Eodem modo 8c in fimilibus quadrilateris offenderur ca
cm: in duplicata proportione latcrum homologorum. citent
fum autem en: 8: triangulis. I

COROLL’

1. Et univerfe fimiles figuræ reétilineæ A-
imer fe un: in duplicata proportione homo-
logorum laterum. .ôc fi ipfis A a a c tcrtiam
proportionde fumamus, quæ fit x ;A habebit
A a ad x duplicatam proportionem ejus quam
habet A a ad FG. habet autem 8c polygonum .
ad polygonum, 8c quadrilaterum ad quadri-
laterum duplicatam proportionem ejus quam
lama homologum habet ad homologum la-
ma, hoc en: an ad ac. arque ottenfum en:

hoc in triangulis. 3a. Univcrfc un; ingaifeflum en, a qes «au: linea

’ a -’ -’ propor:



                                                                     

14: EUCLIDIS ELBMENTORUM
proportionalçs fucrinr, ut prima ad tertiam, ira cm: figuram
quæ fit a prima, ad cant quæ a locanda, fimiletn 8c Emili-
ter dcfcripram; (EN encodera oportcbar.

a t. Def.
bujur.

PROP. XXI. THEOR.
tâta: «à»: feâilinea jurat fimilia, à inter [è fimilia

jam.
Sir enim utrumque reüilineorum A a fimile rcâilineo c.

dico 8c reétilincum a reétilineo a fimilc cflè. Œoniam
enim fimile efi A redîtilinc-
um reétilineo c, 8c ipfi æ-
quiangulum a erit, 8: cir-
cum æqualcs angulos la-
rera habebir proportionalia. -
rurfus quoniam fimile cit
reailineum a reâilineo c,
æquiangulum ipfi erit, 8c
circum æquales angulos latera proportionalia habebit a.
utrumque igitur reâilineorum A a ipfi c æquiangulum cit,
8c circum æquaies angulosJatera habet proportionalia. quart:
8c reétilineum A ipfi a cit æquiangulum, lareraque circum
æquales anguios proportionalia habet; ac proptcrea a A ipfi n-
ait fitnile. (ëod demonfirare oponcbar.

PROP. XXII. THEOR.
’ .S’izmluar refit linea: proportionalu funint, à. m91-

A a 8. huju a.

6 n. hljns.

c aa.quîntî.

l alterna.
hujua.

inca que ab ipfi: fiant, jimifm, [imiliter Jefcri-
pin propartionalia ernnt. é! fi reflilzhm 714e ab
Épfisfiuut, jimilia, érfimiliter dcfcripta, proportionn-
ia fuerint, à! ipjæ flâne linea proportionale: "un.

Sint quatuor méta: lineæ proportionales au on ES au,
8: ut A]! ad on, ira fit a? ad ou. defcribanrurque a ab
ipfis quidem A a c D Emilia, 8: fimiliter pofita teâiliuea
un LCD: ab ipfis veto a? on defcribantur reétilinea
fimilia, 8c fimiliter pofira M F N H. dico ut K A a reâilineutn
ad reâilineum LC D, ira cire rcailincum M a ad ipfum N H
reâilineum. Sumatur ipfis b quidem A a on terria propor-
tionalis x; ipfis veto a a c H tertia proportionalis o. a: quo-
niatn elt ut au ad en, ira aFad on: utiaurcm c1) ad x,
inca ad o; erirex æquali tur an ad x, ira 1-: F ad o. [cd
"ïABquidemadx, ira cit 4reâilincurnxaa ad LCD méti-

. huma,



                                                                     

LlnEx V1. 143lineum, ut autem El? ad o, ira d reailineum tu Id refil-
lineum un. ut igitur au minimum ad reétiIiueum
Le p, ira cit a rectilineutn MF ad -
N H reétilineum. Et fi fit ut x a a K
rcCtilineum ad refiilineum LCD, Lira reétilineum MF ad reâilineum A.
sa. dico ut au ad on, ira elfe
EF ad sa. fiat enim ut an ad on,
ira a F ad fPR, 8: deICribarur sa!) D jumeau!A B Cipfa’ au airerutri reâilincorum MF

NH fimile, a: fimiliter pofitum 1L...
reâilineum s a. quoniam igitur cil:

ur A! ad en, itazr ad au, 8c Sdefcripta fun: ab i fis quidem au F G

M

. . . . Hci) Emilia, 8c (imiter ofira KAB E
OLCD reailinea, ab ip s vcro a? .-.,

P R Emilia 8: fimilirer pofita recti- P R
linea M a sa, erit a ut K A8 reâi- * ex priua
lineum ad reétilineum Lc D, ira reailineurn MF ad as m911-
reâiiineum: ponitur autem 8c ut reâilineum KAB ad re- fini"-
ailineum LCD, ira MF reailineum ad reétilineum N H.
ergo ut reâilineum Ml? ad reâilineum N H, ira M a maili-
neum ad reâiiincum sa. quad cum reétilineum au: ad u-
trumque ipforum un sa eandem habeat proportionem,
erit h reâilineum NH ipfi sa æquale. et! autem ipfi fimile, b 9.quiiai.
ô: fimiiiter pofitum. ergo oH elt æqualis ra. a: quoniam
ut au ad c1), ira cit El? ad au: æqualis autem PR ipfi ou;
erit ut au ad on, ira El? ad on. Si igitur quatuor reaæ
lineæ proportionales fuerinr, 8c redilinea qua: ab ipfis fi-
ant, fimilia, 8c firniliter defcripta Proportionalia ernnt: 8c fi
reailinea quæ ab ipiis fiant, finnlia, a: fimiliter defcri ta
proportionalia fuerint, 8c ipfæ reétæ liriez proportiona es
ernnt; (yod oportebar demonfirare.

LEMMA.
7’afiti: tribu: rem: guibnjttm e a, a à c; ratio

prime A ad tartina» c, 4 un Li a]? ratiom’ campofitt
ex rationyimæ A ou! fraudant a, à! retient fi-

cmm’æ a tartinas c. . . .

a rugirai

Sir V. G. amena renvia: expirant fait baratinai m-
aharanis, bargfifitatriploipfiua, fifi: uam
guatnuriu carpeau: ratinai: a d c, m’t mm Juda,-
aun’u a: mari manif à 1008m1? nubiylitatim

. campo-
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1flê ratinai amplifia ex ratin- D

Eucnoxs ELBMENTORUM
amplifia: exporta: ratinai: A 4d c; un gain A toutim a
tu, é- B contint c qui", embatit A 1’pr c ter Igu-
ter, [in dundatier. idem de clair multiplia-i511: ml fiômufti-
plicihu utrum efl. Univerjali: «un [naja Tbenrmti: damnan-

firatin bali: efi, flafla: ratinai: A 4d a a]? aimeras,
fifi]. gai multipliant configura.
tu): prndtm’t anteædentern. Et A
firm’ünr gamma: ratinai: n ad 3 ----
(:çfiëE Argue la: du: quoti- C-

. . . . i A x a .un: un" jà multipliant; efiïmmt animera»: m qui a]!

guanine ratinais 124M in?" alan comprebcrrfim fui "au:
A à. a bah: 4d "54:51:11;me a à c refila. 44’90qu la;
ratio "anguli [1’16 A à a, ad refingulum fiat B à C en?
que Enjeujà def. 5. bagua, compuitur en ratinniém A a a
à B a c. [cd I. 6. reângnlam fié A à a, a)? ad refi-
ngulam fié a g; a: A 4d c. à igitur ratio A ad c ngu-
lia cf ratinai rompnfitie ex ratinniiw A ad B, à a ad c.

Pnjitir Fun") un" "(fait 115351415!!an A, a, c, à! n; R4-
tin prime A a quartant D candir a)? ratinai cnmpofiœ a:
"une prima A ad ficundam B, à ration finaud: B ad ter-
rier» c, à ration tartit c ad quartant D. i

N411: in triât" "gin A, C, à D, .
ratio A ad D eguli: a]! ratinai A-
cnmpajitaa ex ratinniéuc A ad c, n...............-..
à C ad D. Et [marnas efl a-
flafla» ratinaient A ad c tîfillm

m’haadaàaadc. Erigi- . .tur matin A ad D lqildIù cf! ratinai cnmpcfitæ ès: ratinaih:
A ad B B ad C à" c ad D. Simili!" Martien", in quatra-
1ue "êta, ratiner» prima ad ultima» agrarien: a]: ratinai
"mufti: ex ratinaibar prima ad ficundam, ficundq ad ter-
tianr, tarti: 4d quartai», é in: dein’cep: afin ad «liman.
. Si expnmtur du rhagaitudirm quiller, prieur retînt,
de»: nétineôit. 940d cnfiah’t fi rmipiautur m régie a, a,
C 25m nrdiu [rafla au! fiant magmtudiaer, à" in «de»!
ratine: in viz. ut refit A fit ad "à": a in prix: au-
giitadn ad flandrin, à "a. B cd "(fait c ut faraud:
magnitude ad tartina, édit par". Muifeflam a]! par n.
y. fié a: cyan "au: A ad ultima»: "En: fait pria: nu-

iudo ad tritium. Sed min "6?: A ad ultima» "au
quia si! rainai cmofitc a: ratinrihr a ad a, a d c,

r a
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in par" afin) ad ultima»: raflant. Et, èx éthfi, ratio
cajqflikt "au ad fifi proximaux, "du; a un ratina
magm’tadinis ejuflm "liai: ad fifi proximaux. Et igitur
ratio prime magnitn’iuù au! ultima»! acquit; op raflai un-
pafitg ex rationihu prima magaitudinù ad andain, «and:
cd urubu, à tu dame]: afin: Il affinant. and dB
qnflnn oponcônt. a

PROP. xxm. THEOR.- r
(Æquiangula parallalogramma inter fi. a niant»: ’

bahut ex [attribua compwmm. Pr Po w
Sint æquiangula parallelogramma ac cr æqualer’n hl-

bcntia BCD ngulum angulo EIC c. dico parallclogrammum
4c ad parallalogrammum c F proportionèm habere com-
pofitam ex larcribus, videlicet compofitam ex proponioqe
quam habet ne ad ce, 8c ex proportione quam ne habet
ad CE. ponatur enim ut ac fit in dire- D H
&um ipfi ce. ergo 8c ne ipfi en in di-
reâum 4 erit: 8c compleatur ne ral-
lelogrammum: expoaaturque te li-
nea quædam K, a: fiat ut ac ad ce, ira
ixad L, ut aurem ne ad ca, itaL ad
madproportiones igitur ipfius K ad L, 8c
L M modem fun: quæa proportioncs

c ü.primi.

6 la. hnjuc.

laterum videlicet 8C ad cc, 8: ne ad
en. Ted proportio x ad M compofita a r
cit au pâoportione x8c ad Là 8c proporà c P" nm
fioneLa M. une [ca M r0 r- ana.flouera habet à: latcribus comgofitâom. u L3 flua. Pe-
8: queniam cit ut a c ad col, ira ac parallelogrammurn 4 hmm
ad parallelogrammum en; fed ut ne ad ce, ita x ad L:
erit en: x ad L, ira parallelogrammum ne ad CH paralleë unqnimi.
l mmum. rurfus queniam dt ut ne ad en, ita’c H pa- ’ -
r elogrammum ad lparallelogrammum c F: ut autem ne
ad en, ira L ad M. et o ut L ad M, ira erit c parallelogramb
mum ca ad ca para] elogrammum: itague cum ofienfum
fit ut z quidem ad L ita ne parallelogrammum ad parafie-
logrammum en: ut autem L ad M, ira parallelogrammum"
en ad c1?- rallelogrammum; erit f ex ali un x ad Mgfnquingi,
ira AC panmlogrammum ad ipfum en. ha t autem K ad v
momrtionem ex lateribus compofitam. ergo a: A c pa-

elogrammum ad parafielogrammuma c1? roportionem
compofitam ex latçribus. Æquiangu a igitur parai:

I* M ’ ’ dddddd K ” gglogramml
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r46 EUCLIDra ELEMBNTORUM
Magnum: inter r: proportiona’ m labeur ex bruitas corna
pofirarn. Quod oporrebar demodtrare. l

PROP. .XXIV. THEOR.
Omis raIIeIogummi circa «l’imam»: un

rafleelazumma, é- tonna inter-f: [basilic faut. p,-

Sir pmllelogramma "en, cujus diamerer a c: circa
diametrum veto ac parallalogramma finr E6 H x. dico
parallclogramma ne in: &nori ancra, 8c inter fe (unifia.
eflë. ngniam enim uni larerum rrianguli a ac, videlicet
ipfi ac parallela duCta cit a a, erit a ut sa ad EA, ira cr
ad n. queniam rurfus uni larcrum rrianguli un, nempe
ipli ç n duaa elt parallcla . .8"Mi... ac, ur crad sa, ira-erit
ne ad a a. lied ut cr ad
n ira oltcnfa cil: 8c sa
ad RA. ergo ô: ut DE ad

6:1.quinri. sa, ira me ad ca, corn-
c alquinri. poncndoque a ur a A ad A a,

Ira DA ad ac. 6: permu- a ,rando ur sa ad A D, ira a A ad AGI parallelogrammomm
igitur a n’en a o larera, quæ circa communem ngulum
au), pro orrionalia funr. 8: queniam parallela cl! sa ipfi

4:9.primi. Dc, angu us quidem un? elt d æqualis angulo lingam
plus veto en; æqualis angulo nea, 8c angulus na c en:
communia duobus rriangulis a n c ac a; erit igitur triangu-
lum a ne triangulo ac F æquiangulum. eadem rarione a: trio
ngulum ac a æquiangulum elt rrianFulo A? a. roman igid
rur parallelogrammum ancra paralle ogrammo sa efi z-

... w... quiangulum. ergaur au ad ne, ira c ac ad c a, ut autem
ne ad ca, ira GF ad 7A, 8c ut ac ad en, ira A? ad n,
a: prætcrea ut ca ad a a, in, sa ad EA. itague queniam
oflcnllun dl: ur DC ad Ca, ira eflè G? ad FA, ut autem

famquinri. ac ad en, ira and sa; erirfex æquali ut ne ad ca, ira
sa ad au. ergo panllelogrammorum A a on se propor-

» l ia fun: lama qua: circum æqualea angulos, ac propre-
r. Def. tarpanllelogrammum a sep parallelogrammo ac cit lio
"Il"- ruila. «dam rarione, a: parauelognmmum ancra 6min

elt lelozramrno ne. utrumque igitur ipforum ac un
pa clocrarumorum, parallélogramme aac n ci! Emilc.
quæaurem eidem reailineo (ont Emilia, 8c inter fe Emilia

hanlmjunh funr. parallelogrammum igitur ne lirai]; cit. parallelo-.
Mme a a. W omnis parallclogrammiflaæ caca diama-

; 4 . - au!!!



                                                                     

LIRE]! V1. 11.7tram fun: allel ranima, a: rori a; me: a: au: Emilia.-

Quod fiesta: agnelant. ’ -
1 PROP. XXV. PROBL. a
fluo-naiàaeo, limule, à» aItm’ la!» reçu]: idem

confiitnem . .Sir damna quidemreâilincumcuioporretûmileœnfli-
tuçre gagnerai auto-à; fi p. opertet igfi arc:
malt, 1p n l confirme. Applneuu a a ’ ’.
reâam quidem ac refliüneo au "hmlclogrammum sa. ad mitan) Vero et ’ spam; -
. un: ou æquale
apfi n, in angulo vos,
qui en. anguloel’raa-a ’ fi

quaiish in direâum É; x
tur e ac ’ cr, - . .La ipfi auÏPËumanmr 4 . ’ ’"m"
tinter string? En? c 4P "Nu...PI r15° " 6H. 4 unirmaïa cri defcribarur . n. mminimum au a fi. a 3 a ,mile 8: fimilircr polimrn reCtilineo ne. Et queniam elt
il: ac ad cËniracu adlcr, fi autem ne: refit: linea pro-
grammiez r, ut prima ad «miam a, ira et! figura quæ a a.Cor.ao.

v à prima, adeamquæ afecnnda, finalemôtflmilirerdcihiu
faipram; erit ur ac ad cr, ira ne teâilineumad mai-
llnenm KGB. fed a: ut ne ad ca, irafparallelogrammumjx.haju.
a: ad in paralldogrammum, ur :igirur rediüneum "culmina.
ad reailiœum ses, ira sa pataud . ad
logrammum sa. quare b permurando ur a ne mai ’neum h minium
ad paradelogrammum au, ira reailineum non ad El? pa-
rallelogrammum. cit autem reailineam 413c a: ualc p].
ralliail me au. «radiale agrandi 8: KGB marinera;
para! e ognmmo a a. a a elogrammum æquale

,reâilineon. ergoôc re&ilineum KGB ipfi n efiæquale! elt
autem sur fimüe rectilineo ne. Date igitur mailineo
avnckfimile, a: alreri daro n me idem confiirurnm cit -
ac a. Œod faccre oponebar. . -

* a
K3 I - ËROP.



                                                                     

a 4.8

a 14.. hujuc.

b x. Dcf.
hujus.

c r r.quinri.

d 9. quinri.

EUCLIIDÎS ELLMENTOKUM

PROP. XXVI. THEOR.
Si à parulie! ramma paralldogrammum aufiralur fî-

mile toti, jimz’liter pofitum, ranimant»: ipfi as-
gulu’m balzan, circa eandem diametmm cf! mi.

. A parafielogrammo enim aux) parallelo mmum A?
auferarur, fimile ipfi mon, 8c Gmilirer po arum commu-
nemque ipfi angulum habens D a a. dico parallelograrnrnurn
a ac n circa eandem eflè diamerrum parallelogrammo u. Non

enim, fed fi fieri porefi, fit A a in
parallelogrammi sndiameter -me, a: producarur ca ufque
ad a; ducaturque par a alter-
urri ipfarum A D ac paral-
lela a K. (gominai igitur v x
circa eandem diamerrum elt
a B c D parallelogrammum 3
parallclogrammo x c; 8c erit n parallelograrrimum A" a en
parafielogrammo KG (imilc. ergo ut 6 DA ad a a, ira G a ad
A K. elt autem 8c. proprer fimilirudinem garallelogrammo-
rom [mon ne, ut DA ad an, ira ca a A5. 8c rigirur
ut ca ad Air, ira ca ad arc. quod cum sa ad utrumque
ipfarum arc AE eandem proportionem habear; erit d A:
ipfi arc æqualis, minor majori, qued fieri nori porefi. non
igitur circa eandem diamerrum elt A son parallelogrm
mum parafielogrammo A H. quare circa eandem diamcrrum
en: ipfi A F. Si igitur à parallclogrammo paralleldgrammurn
auferarur fimile tari, 8: fimilirer pofirum, communcm ipfi
angultIm habeas, circa eandem diamcrrum en: rori. (lied
demonitrare oporrebar.

PRO-P; xxvu. THEQ R.
Omnium paraflelogrammarum. [mandant eandem rac

au": lineum applicalorum, (a. defirientium figurai:
parulie] ravinai: fimilr’bm, (a. fimiliter pafiti: ci

. me à unifia defcribùar; maximum q? 00:14:11:-
. midiam efl applicatum, fimile’ tarifiez: drfiflui.

Sir recta linea au; fecerurque bifarinm in’ c; 8c ad
An raflai, lineam applicerur parallelogrammum au de-
fiçieris figura parallelogramma CE, limili 8c fimiliter po-
fira en qua: a dimidia ipfius au doleripra cit. dico omnium

’ i rurale



                                                                     

L133]: V1. o 149[nandogmnmomm ad reéhm lineam u applicatorum,
8: deficientiutn figuris paranelogummis fimilibus, a: 6mi-
Iirer pofitis ipfi en, maximum D 1-: --
cm: A»; Applicerur enim ad
teétam lineam A8 parallac-
grammum A F, dcficiens figura ,
lgarallelogramm a: fimili, 8c , G

militer pofità ipfi en. dico -
A 1) parallelogrammum paral-
lelogrammo 41?. majus efiè. A C K B
(àoniam enim firnilc en: parallelogtammum c a patafiolo-
grammo H x, circa eandem dimetrum a fiant. dotant co- 4 :6.hnjus.
mm diameter on, a: defcribatur figura. queniam igitur
çF bei’c æqunle ipfi 17E, commune apponatur Ex. tomm b43.ptimî.
igitur on toti x1; cit æquale. fed c a elt c æquale cc, que: c 36.;1’imi.
niam 8c méta linea AC ipfi c n. ergo 8c a c ipfi a K æquale cit. -
commune apponatur cr. torum igitur u" cit æquale gnœ
moni LMN: qugre 8: c a, hoc cit AD parallclogrammum
parallelogrammo AF elt majus. Omnium igitur pataude,-
grammorum fecundum eandem reflux) lineum applicatorum,

. 8: deficientium figuris parallelogrammis fitnilibus, 8c fami-
liter pofitis ci quæ à dimidia defcribitur; maximum elt quod
1d dimidium elt applicatum. (Æod demonfirare obortebat.

PROP. XXVIII. PROBL.
111 datant raflant lineum data reâilimo 47ml: paral-

lelogrammum applicarc, Jeficiem figura parallela- 0
gramme Mfimilis fit alteri dam: opartèt autem
dam»: r: ilinrum, mi 4’ le applicandum :IÏ. mu
main: a]: ce quad ad dzmidigm appâtatur, fimili-
la: exiflentç’bu: dçfiâibm, t0 Quod à dimidia, à!

en cui opertet fini]: deficere.

Si: data quidem recta linea A a: datum autem reâilineum,
cui opertet æquale ad datam reCtam lineam A n a plicare, fit
c, non mains exittens eo quod ad dimidiam- app icatum en,
fimilibus exifientibus defeâîbus: cui autem oponet fimile
deficere fit n. oportet ad datam rcCtam lineam A3, date
redfilineo c æquale paralleloârammum applicare, deficiens

,ra parallelogramma, quæ milis fit ipfi D. Secuur A3 *
bufariam in E, 8c ab ipfa E a defcribatur nfimile, 6c fimilîter . .a,hujus.
Fofitum ipfi n; quad fit une, 8c complearur A6 paralIC- -
ogmmmum. itague AG Ve! amène cit ipfi c, vel eo majusl;

, 3 o



                                                                     

lyo EUCLIDIS ELEMENTORUM
obdeœrminntiooem: 8c fi quidem ne fit æquale giflant
jam erit 1111M proponebatur: etcnimaireéhm lineam A!
dam mai ’neo c æquale arallçlogrunmum A a appliquant
cit, deficiens figura purule ogmmma u v

l.
G O

El? ipfi n (un fi autem non dt .
æquale, erit Hz majns quàm c; at-
que Eræquale citrin. ergo,&de-r à g
uàm c en: majus. quo autem a?
uperat c, ci exceffui æquale ipfi

vero n ûmile 8c limiliter po mm,
431.11.11)". idem lconitîtmrur aux. fedD A ES n

Æ Cor. ne.
hujus.

c u. bujus.
d 2.6. harpa.

a 4.3.prîmi.

f 36.Primi.

jus. major 6 igitur elt mita linea c E
ipfa n. 8: on? ipfa LM. ponatur
G x æqualis KL, 8c GO æqualis LM, 8c çompltarmr xcop
parallelo rammum. æquale igitur eft 8: hmüe x0 ipfi ru.
[cd KM mile elt E a. ergo 8c c xo inti EF elt fimile. circa
eandem igitur elt tdiàmetrurn x0 iph EF. fit ipforum dia-
merer on, 8c figura defcribatur. itaque quom’am Il? ca
æquale ipfis c8: K M (imul, quorum x o cit æquale KM, erit
reliquus ravir gnomon æqualis reliquo c. 8c quoniam o n
elt eæquale xs, commune apponatur 3R. rotum igitur on
tari x n cit æquale. (cd x B cftfæquale T a, queniam a: hm:

ME lareri En. quare 8: TE ipfi on æquale. commune up.
ponatur x s. ergo totum T s en; æquzlc toti gnomoni Yo t
a: un! gnomon ipfi c ofienfus elt æqualïsg 8c T8 igitur
ipfi c æquale erit. (En: ad datam reaam lineam A a, dam
reâilineo c, æqualc parallclogrammum T3 applicatum cfi,
dcficiens figura parallelogramrna s R ipfi D (imrli, queniam
6: s a fimüe elt ipfi c a. (and facere oportebat.

PROP. XXIX. PROBL.
A! datant rafla»; lineum d’un reiïilitiea .471:ch panl-

Ielogrnmmum appliure, and": figura par-ciel» -
gramma, 714.: [milis [il allai data.

dtfimilen. qunreôzzMipfizr: 1c
fimile erit. fi: igitur refis. linea.
n. homologa ipfi c E, Lu vero K
ipfi c F. &.quoniam æquale elt ’
El? ipfis c a: au, erit En iplo KM ma- a

Sic dm reéta linea A a, datum vero reétilineum, cuiopor-
tet æquale ad ipfam An applicare, fit c; minutera opertet
(Enfile 36°ch n. o ne: ad reâam lineum data nai-
hneo C alunie panne ogrammum applicarc, excedens 6-

. - . gum



                                                                     

L133: V1. 151pro parfilelogrammfimili n. Secemr un mais!) in a, .
arque ex E n ipfi D fimile, 8c Militer 4 pofimm parmelo- . ,s,huju,,
grammum defcribatur en. a: miam quidem u, a: c æ. -
quale, ipfi vero D Emile, 8c Emilia a d

Ier ofitum idem bœnfiiruamr c H.
I firmle igitur cit on ipfi a L. fitque
x H quidem lulu: homologum lateri
1-- L, ne vero ipfi sa. 8c queniam
parauelogrammurn ou mans et! i-
pfo 8L, erit recta une: xn.mnjor Qquàm en, 8c 1go major quàm ma. H 1
producamur n. ne, 8c ipfi qui- L M
par) 1m vaquons fit p L M, ipfi vero d
sa æqualis un, 6c compleamr
M N mlklogrammum. ergo M N
saqua eeflëthmile ipfi on. fed ou A
et! 6mm: EL: MNdigitur ipfi En. fi-

. mile r erit; ac propterea circa ean-
dem diametrum defl EL ipfi un. N r xducatur ipforum dimeter 2x, a: figura defcribatur. itague
quçniam on ipfi El. 8c c cit æ ale, (cd on en: æquale
un; erit 8c un mon]: ipfi El. c. commune auferamr
En. renoues igitur on gnomon ipfi c cit æqmlis. a:
queniam A a elt æqunlis sa, amirale teri: 8c A N parfilelo- . 36 primi.
grammum parallelog’rammo a p, oc elt, ipfifLo. commune [4:3.primi.
apponatur Ex. totum igitur Ax æquale cil: gnomonî o Yin
[cd on gnomon elt æqualis c. ergo la: A): ipfi c erit æ-
quale; ad «(un igitur reflam lineam A5 duo reétüineo
c æquale allelogræmmum applicarum cit A x, excedens
figura puglograrnma Po, ipfi n fimüi, queniam 8c ipfi z L ,
fimüex cit on. Œod fecifiè dportebat. 814- MJ":-

13ROP. xxx. PROBL.
Data"; «au»: lineum terminatam extrema a: mafia

ration: feutre,

b 2;. bains,

Sir du: redît: linea terminant: ne oporeet ipæm A! ex-
. tremà ac media ration: (acare. Defcribntur 4 ex au qui- 44.6.primi.

damna ne, 8c ad AC ipfi ne æqualc parallelognmmurn
6 applicerur cD, excedens 6 figura 4D ipfi 3c fimili. qua- La, hujus. l
dntum autem cit ne, ergo 8c A D quadrarum cric. 8: quo- ;
nitra n c et! ualc en; commune auferatur c a. reliquum r
igitur un relaxa au elt æquale. eh autem a: ipfi qui» J
ngulum. ergo ipforum ne AD latere, qua: circum zquaies

K 4,. I angulo: u
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c r4.buhll.!nfl1108, reciproce fun: c proportionalia. ne igitur au ad

’ . ID, ira elt "Lad sa, elt ’
d 344mm. autem 1? z æqualis d A cz hoc D

ethpfi au; a: en iplr au.
quareut En adagiraaa. Bad En. fed au major cit * J .quam au. ergo au quam

«ruminai. sa et! cmajor. refit: igitur
linea a a extrema, ac media ,C un ’ .
ration: (en: elt in a. a: majus iplius fegmentum en ne.
Qod facere .oporrebar.

Amer; Sir data méta linea au. opertet ipfam A n .ex-
trema ac media ration: recare. Secetur enim A a in c, ira ut

finiecun- reaangulum f quqd continetur fub Ali nc æquale in qua-
m. drato ex ac. quoniam igitur reâangulum fub A a nc æ.
g :7.hn5u.quale efi quadrato ex ac, erit: ut un ad ac ira AC ad en.

ergo en reéta linea extrema ac media ratione feCta en.
QIOd facere oportebat.

PROP. XXXI. THEO R.
ln raflangulir trianguù’: figura que fit a latere rafla»?

angulumfubtendente, 4714411: cf? en que i  (ratera.
bm refilant ngulum authentifia; fiant, fimdibqs,
èfirrtiâter dgfm’ptir.

Sir rriangulum reâangulum A se, reètum habens angu-
lum BAC. dico figuram, quæ fit ex 3c æqualem elfe eis
quæ ex BA AC fiunt fimilibus, 8: fimiliter defcripris. du-
catur perpendicularis A D. Œoniam igitur in triangule ma. v
angulo ACE ab angulo re- . A
(le, qui elt ad a, ad ne ba-
fim perpendicularis duèta

a8.bujus. CR AD, ernnt A triangula
’ au) ADC quæ funt ad

perpendicularem Emilia ro- 3
ri mac, 6c inter fe. 8c’
queniam fimue cil A a c tri- ....-...-.
angulum triangule un), erit ut ne): ad -B A, ira un ad
n D. quad cum [res reaæ limez proportionales tint, ut prima .

a a.Cor.ao. ad rertiam,’ ira erit 6 figura qua: fit ex prima ad eam quæ ex
lutins. reconda, llmilem, 8: fimilirer defcriptam. ut igitur c a ad
i au, "a figura quæ fic ex, ca ad eamlquæ ex sa, fimilem

ô: fimilicer del’criptam. eadem ratione, a: ut ac ad c D, ita-
figura quæ fic en; ac ad eam qu’a: ex en. quam 8: ut 1;ch

, I . . . ip as,

---ç.-



                                                                     

Lieux V1. 1:3’asaDintacfi ra uæexacadeas uaaagcu. inti.
lyré-iles, 8c fimiliter aimantas. aequalis managerait ne ipfis qu
BD Dc. ergo figura quæ fit ex ac argalis efl: eis quæ ex
8A A c fiunt, fimilibus, 6c fimiliter de criptis. in reétangu.
lis igitur triangulis, figura quæ fit à latere rectum angu-
lum fubtendente, æqualis elt ci: quæl a lateribus redum
angulum continentibus fiunt,’ fimilibus, 8c fimiliter defcriptia.
(hm ofiendere ôportebat.

PROIf. XXXII. THEOR.
Jan triangula componantur ad arum ngulum, 7m:

- dm) la en duobus [attribua proparttbnalia 641mm,
in ut guindage latere ipfirum etiam [fait parallala,
reli un triangulamm lama in direâ’um fifi ipfi:
cm flirta ernnt.

Sint duo triangula 4ch DCB qua: duo latera ru- AC
duobus lateribus c1) DE proponionalia habeant, fcil. fit fi-
cut sa ad ne, ira CD ad DE; parallela autem fit au ipfi
Dc 8c A c ipfi D a, dico ne .ipfi c a in direétum elfe. o-
niam enim A8 parallela en DC, a: in ipfas incidit recta ig

nea Ac; ernnt anguli al- A 4:9.primî.terni BAC non æquales - A ,inter le. eadem ratione,
8c angulus c D a æqualis elt
aFËuloacn. quareëcaac
î en]: elt æqualis. 8c
quoniam duo triangula font ,
413c DCE, unum angulum B . C t Ead A, uni angulo ad D æqualem habentia, circum æquales
autem angulos latera proportionalia, quod fit ut un ad
ac, ira en ad DE; erit btriangulum nec triangule DCE 56.11uha.
æquiangulum.- er o A se angulus en: æqualis angulo Dc a.
olieufus autem e 8: angulus aco æqualis angulo BAC.
toma igitur A ce duobus A ac sac cit æqualis. communia
apponatur ace. ergo anguli A c a A c a angulis a A c Ac n
c a A æquales funt. fed a A c A c a c B A anguli duobus
mais c riant æquales. 8c anguli igitur A c a un duobus re- r: ;z.primi.
au æquales ernnt. itague, ad quandam redan: lineam ne,
ô: ad punétum in ipfa. c, duæ reCtæ lîneæ ac ACE non ad
eafdem partes pofitæ, angulos qui deinceps fun: ACE ACE
duobus mais æquales efliciunr. ergo ne ipfi c E in direâum
Jerit. Si igitur duo triangula c0mponantur ad unum angu- 4 Infini;
hlm quæ duo latera duobus lateribus proportiorialiab ha-

cant.
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a a7. renii;

Eucuors ELEMENTORUM
beant, ira ut hourdera latere W etiam funt rallelæ ’
relique triangularum latera in direâum fibi ipfis
ernnt. Quod demonflrare oponebar.

PROP. XXXIII. THEOR.
la circui: aquilin: anguli eandem "brabant proportio-

mm, 9mm circamfemttw quibus infflant, five
ad «un, five ad circumfimrtia: infifiant : adhuc
datent à flâner, 9m: qui si. mm [au cas-
filtrai.

Sint æquales circui ne par; 8: ad centra quidem-
ipl’orum o a fiat marli me un, ad cireumferenu’as veto
anguli sac une. dico ur ciranferentia ac ad a? cir-
eumferenriam, ira e62: 8c nec angulum ad angulus: sur,
8c ngulum au .ad angulum EDF: 8: adhuc feékorem a-
cc ad sur lecturem. ponanrur enim circumferenriæ api-
dem a c æqualea quorcmique ’ -
deinceps cr: KL; circum- A D
ferenriæ vero ne, rurfus æ- jgales quorcunque FM M N.

junganturcrcoL,uM, KH N. Œoniam igitur circum-

ferentræ ac ex ru. inter c E rle fuut æquales, 8: anguli B .nec cor: son inter fe æquales aemnt. quoru ex igitur
elt circumferentia Il. circumferenriae a c, rorup ex elt 8t
sa L angulus anguli aco. eadem rarione 8e quoruplex cit
circumferenria N a circumferenriæ ne, rompiez 8c aura an-
gulus anguli une. (i vero acquerra cit a L circumferenria
circumferentiæ en; 8c angulus son angulo mm erit æ-
gualis, 8: fi circumferenria in. major en: circurnierenria en,

I major erit 8c ne L angulus angulo au N; 8:6 minot, miner.

5 Dol". 5.
quinri.

guaruœ igitur exiflentibus magnitudinibus, duabus nimi-
mm circumferenriis ne sa, 8c duobus angulia soc un;
(lampa: funr circumaferçntiz quidem ac, 8: BGC anguli,
asque mairiplicia, videlicet eircumferenria Il. 8c ne L an-
gulus; circumferenriæ veto La, 8c z H a anguli, que mal.
ri licia, nempe circumferemia a: N, 8c angulus sa N- arque
oteufum elt (i circumierenria si. fuperatcircurnlereuriam
En, 8c sa L angulum fuperare angulum eau; 8c (i grandis,
æqualem; 8c fim’mor, minorem efiè. ut 6 igitur circumfe-
rentia ac ad EF circumfi:rentiam,lira angulus nec ad an-
gulum au a. . (cd ut nec angulus ad angulum a H a, ira

i i angulus



                                                                     

LraE.xVL ’ 1H
cangulus macadam? um, ure eenim ’ en. inti.
elt dduplex. 8: ut i ’rur Tom fereurqrila ad arum W lingam.
riatn ar,ita8: maccadangulumenr,8:angulua
BAC ad un: ngulum. quare in circulis aqualibua anguli
eandem habenr proportionem quam circumferentiz qui-
bus infil’runt, five ad centra, five ad circumferentias in-
fiitant. dico info et 8: ut ac circumferenria ad circumfe-
renriam sa, ira e feâorem onc ad HEP feàorem. Inn.
gamin enim ne c x, 8: fumpria in circumferentiia ne CI:
pondis xo, jungantur 8: nx xc co on iraque quoniam
duæ ne oc duabus ce 6K quales funr, 8:angulos aqui-
les continent, erit 8: bali; ’
ne bali CK æqualis. æquale A D
c igitur en: c a c triangulum r à Mimi.triangule c c K. 8: quouiam a
circumferentia ac circum-
fereuria: cr: et! æqualis, 8:
reliqua circumterentia qu: ° Il,complet roturn circulum a n- B X c
c æqualis cit reliquz qu: eundem circulum complet. quare
8: angulus a xc angulo c o r: dt lœqualis. fimile l ’rur en a- ; ,7, "un,
XC fegmentumx fegmento c0 x: 8: funr in æqua ibus mais 3 n, ne;
lineis a o o K. quæ autem in æqualibus mais lineis limilia cir- renii.
culorum fegmenta, 8: inter fe b æqualia (uni. ergo fegmentum h 34.. acini.
n x c cit æquale icgmenro c o x. en: autem 8: ne c triangu-

l lum triangule c o K æquale. 8: rouis igitur feâor ne c feâori
ce r: æqualis erit. Eadem ration: 8: on. retirer utrique ipfo-
rumcac cotret! æqualis. rresi ’tur rectorat Bac cor: xoL
æquales funt inter (e. firniliter redores H a a H a M D M N
inter fe (un: æquales. quotuflex igitur efi L a circumferen-
ria circumferenriz ne, tomp ex cit 8: GBL feâor («loris
a a c. eadem ratione 8: quotuplex en circumferentia N a.
circumfcrentiæ a a, rotuplex cit 8: H a N feâor feCtoris
HE F. Sed fi circumferentia 8L circumferentiæ un cit æ-
qualia, 8e factor a c r. æqualis cit [céleri a H N; 8: fi circum-
ferentia n D fuperat circumferentiam au, fuperar 8: BOL
feâor ledorem au N; 8: fi minor, minot. quatuor igitur
exilientibua magnitudinibus, duabus quidem a c a a cir-
mmferentiis, duobus vero feôtoribus c a c a H a, fumpta
funt æquo multiplicia circumterentiæ quidem a c 8: o a c
maoris, circumferenria un, 8: c a L fêâor. circumterentiæ
veto sa, 8: feôtoria sanæque multi licia, circumferentia
EN, 8: HEN feâor, arque oftenl’um e li a L circumferen-
ria fuperat circumferentram EN, 8: fedtorem a GL fupCrare
feâorem a H N5 8: (i æqualis, æqualem un; 8: fi minor,

minorem.



                                                                     

in EUCLIDIS ELEMENTORUM
minorem. et: la igitur ut a c circumferenria ad circumferen-
riam au, ira fedtor on: ad un feâorem. (and citen-
dere oponebat.

COROLL
1. Anguiua ad centrum elt ad quatuor teflon, ut arcus cui

infiftir ad toram ciroitnferentiam: nain ut angulus Bac ad
reâum , ira ac arcus ad Circuli quadranrem; quare qua-
druplicaudo coufequenres, erit angulus pac ad quatuor
reétos - ut arcus ne ad rotam eircumferenriam.

a. ualium circulorum arcus 1L a c qui zqmles (ub-
rendunt angulos, five ad cen- F
rra, five ad peripherias, (un:
fimilea. Nam elt l L ad totarn
peripheriarn t L a, ut an ulus
IAL ad quatuor redites : e ve- .
routrALfeu nacadquaruor ireâos, ira arcus ac ad roram 3c
’peripheriam B’c F. quare ut

1L ad rotam ripheriam r L a, ira ne ad rorarn periphetiam
3c F. ac promde arcus l L ne funr fimiles.

a. Duæ femidiametri au ac à concentricis peripheriia
arcus aufemnt fimiles t L a c.

EUCLIDI&
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EUCLIDIS
ELEMENT-ORUM.

.LIBER, a"UNDEC’IM’US.

DEFINITIONES.
" 1Olidum en, qued longitudinaux, latitudinem a: criai:

tudincm habet; .. I11.-

Solidi terminus elt fuperficies.

’ HI. d. Reaa linea ad platina) rem elt, quando ad alunes man
hneas quæ ipfam contingunt, a: in (abjecte fun: plana,
naos angulos efficit. a , A

1v.
Planum ad Planum métaux en, cum reaæ linea qua

commuai planorum (calmi ad reflue angulos in une plané
ducuntur, alteri piano ad macs (un: angulos.

V.

Rem linea ad planum inclinatio en, cum à fublimi ter-
mine reflæ illius 11net: ad planum deduéta fnerit perpendi-
cularis; arque à pun6to qued perpendicularis in ipfo plana
cæcerit, ad propofiræ films linea: extremum, qued in co-
dem e&.plano, altcta refis linea fixait adjunâa; elt, in-
filtra» matins mué infiltsmç unes, 6: Mina! compre-

[la d ’I d - I d V1.
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Vl.

Plani ad plenum inciinatio cit, angulus ncutus mais li-
neis contentas, qu: in utroque planorum ad idem comma.
nis ramonât panama. dodu, naos cum fefiione angulo:

efliciunt. l Vil.
Phnom ad planum fimiiiter inclinai dicitur’, arqua

alterum ad duorum, cum diâi inclinatiônum anguli intox fe
fuerint æquaies.

VH1.

Parme]: pianotant, quæ inter [a non conVeniunt..

1X.

Similes folidæ figura l’ont, quæ fimiiibus phnis continen-
tur, muiütudinc æqualibus.

. v I 4 X.Æquales a: fimiles fonda: fignræ font, quæ fimilibns
planis muititudine 8c magnitudine æquzlibus continental;

. v x1. ,Solidus angulus en, plurium quàm duarurn lineum!!! qu:
fe mutuo continguinr, nec in eadem [ont fupcrficic, ad omnes
lineas inclinatio. Vel folidus angulus on, ui pluribus quàln
«imbus pintais on i5 in eadem non magnentibus piano,
la! ad unum m confinons continerur.

XI].
Pyramis cit ligua folida plnnîs comprehenfa, ab

unoiplano ad unum punaum conitituuntur.

X111. .

Prifmn cit figura fonda quæ planis centinetur, quomnl
ndverfn duo (un: 8: æqualia 8: fimilia, 8: panllcln; du

veto paralieiognmma. p l .
XIV.

S barn do famidrcnli aunent: diametro, cir-
flânons mus in feipfom mais revolvimr and:
moveri oœperat, encula mm figura. i .

KV.



                                                                     

L112: ,XI.
XV.

Axis autem f hæm elt quiekens illa refis linea, circum
quam femicir us convertirur..

’ XVI. .lCentum fphæræ efi idem quod ô: fenicirculi.

. XVII.Diameter autem fpbæræ cit refis quidam linea pet cens
trum duâa, a: minque à [pinne fliperficie terminera.

I XVIlI. iConus cit, quando reàanguli niangon aunent: uno la-
tere connu quæ circa refluai ngulum, cirmduaom tri-
angulum in feipfum mais revolvitur, onde mai arpent,
circum aflümpta figura. Atque (i quiefcens refis linea æquo-
iis fit reliquæ qui: circa rectum anguium centinetur, or.
thogonius en: connu: fi veto miner, ambiygonius: fi vero

major, oxygonius. m - ’
Axis autem coni cit quidams illa linea, circa quam tri.

ngulum venimr. xx. . . .
BÀfis vero coni cit circulas qui à circumduàa refis linea

defcribitur.
XXI.

Cylindrus en, quando reflanguii parafielogmnmi mad-
nente uno latere corum qu: circa refluai ngulum, cit-l
cumduétum pardieiogrammum in feipüim rurfus revolvitur,
onde cœpem; moveri, circum affinmptn figura.

XXlI.
Axis autem Cylindri en: quiefcens illa refis linea, circum

quam parafielogmmmum convertitur.

XXIII.
Baks veto cylindri flint circuli à duobus adverfis htoribüs,

qua drmngùntur, defcripti.

. A XXlV.sunna coni a; cylindri faut, quem a: 9x9, 8c mais
damai proportionales flint.

i XXV.l

il!
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XXV. ,Cubus cit figura fonda rob Ièx quadratis æquaiibus con-

tenta. - XXVI. .Tetmedrum en figura foiida fub quatuor trianguiis æqua-
.5qu a: æquiiateris contenta.

XXVIl.
0&acdrum en: figura fonda Tub 0&0 trianguiis æqualibu!

8c æquiiateris contenta. AXXVIIL ’

Dodecaedrum en: figura foiida fub duodecim pentagonis
zqnaiibus, a: æquiiateris, 8c æquianguiis contenta.

XXIX,
. Icoiàedmin en: figura foiida Tub viginti trianguiis æquaii-
hua, 8c æquiiateris contenta;

XXX.
Pardielippipedum cit figura ibiid: fez figuris quadrilateris,

quorum qu: ex adverfo paraiieiæ (ont, contenta. I

PROPOSITIO. I. .THEOREMA.
Relire lime par: 7:44:14»: mon cf? in jubjeâ’o plana)

grade»: ocra in fablimi.

Si enim fieri poteit, redite linea A8 pars quidem a n
fit in fubjcéto piano,, pars vero ne in fubiimi. erit réât:
linea’ uædam ipfii a a
in dire m continuata in
fubjeâo piano. fitque n35
dunbus igitur datis mais li-
neis sac A un commune
Iegrnentum elt A8, qued fi-.
en non poteit: reâalenim ’ .
linea cum reâa linea non -convenir in pluribus punais, quam une; Non igitur reétæ
linea: pars quædam cit in fubjeâo piano, quædam veto in
flibiimi. de demonfirare oportçbat. -

PRbP,



                                                                     

L t1 a a a XI. un
PROP. Il. THEOR.

Si du: m9: linea je inuit-am fretin, in une faut plana,
à omne triangula»: in une plana confifïr’t.

Duæ enim reaæ linea: au en fe invicern in punâo a
feccnr. dico ipl’as au cr) in une clic piano, 8c omne trian:

gulum in uno piano conii- A Dere. Sumantur enim in ipfis
en ac quævis punch ne;
Jungamurque c a ne, 8c au
et: ducantur. dico primum
in c trianguium confiflere Gin une piano. li enim trian-
gulrznc pars quædam une, c H x 3
vei ou in fubjeéto piano cit, reli na vero in alio lano;
erit 8: linearum en se r5 in ubjeéto piano, à ta
in alio. qued fi trianguiçflttcn pars une fit in ub-
jeÇto piano, reiiqua vero in allo, utrarumque refiamm li-
ncarum ac en quædam s erit in fubjeflo iano, qu:-
dam vero in allo. quod a l’urdum elle a ofien nous. trian- a i. boita:
guium igitur a n c in uno cit piano. in quo autem piano et!
a ca triangulum, in hoc cit attaque ipfarum ne En: in quo
autem utraque ipforum a c a B, in hoc 4 funt a: a n c D. Ergo
recta: lineæ a B en in uno (ont piano, a: omne triangulum
in une piano co’nfiflit. Œod erat demonitrandum.

PROP. III. THEOR.
Si d’un plana je invicem jeteur, communia ipforum fi:

En) n°84 linea erit,
Duo plana au ac fe invicem (ecent, communie autem

i forum fedtio fit onlinea. dico iineam un reétam elfe.
i enim non ira fit, ducatur p I Ià punâo D ad n in .plano

’qurdem au recta linea pas;
in piano autem ne refila li-
nea on. ernnt utiquc dua-
rum reâamm linearum une c
DFB iidem termini, a: ipfæ
fpatium continebunt, quod D A
cit abfurdum a. non igitur on on teétæ ineæ (ont. fi- .4319, ..
militer oftendernus neque aliam quam iam, quæ a punâo mimi.
n ab a ducitur refitarn elfe, præter ip m on communem
feiiicet planorum a a a c feâionem; Si igitur duo plana fe
invicem feeent, communia ipfggum Régis gîta linea erit.
Q5091 attendus musiez: ’ ’ r80?!
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a r;.primi.
54,. primi.

Eiucuors ELaMnnronUM.
PROP. IV.-THEOR. ’

Si raïa linea daubas refila lineis [e invicem [écoutilles
l in commuai fiâione ad "au: angulo: infifi’at, etiam

Mo fer ipfar plana ou! "En: angulo: erit.
Reâa linea uædam a? duabus reétis lineis a a on l’e

invicem feeanti in a punéto, ab ipfo a ad reétos angu-
los infiitat. dico en etiam piano per au c1) duôto ad re-
Gros angulos eflè. Sumantur reétæ lineæ sa en on. un
inter [e æquaies: perque E
ducatur reaa linea eau ut-
cunque: se jungantur au on;
deinde à quovis punào r? du-
cantur FA se en Fc F13
F8. 8c quoniam duæ reâtæ
lineæ. AE enduabus mais
lineis c a a n æquaies funt, 8:
angulos a æquales A en cm; continent, erit b [in bafis bali
en æquaiis, 8c triangulum AED triangule en æquale.
ergo 8c angulus une æquaiis elt angulo une. elt autem
8c angulus ne. o t æqualis angulo a a a. duo igitur triangula
iunt ace sur, duos anguios duobus anguiis æqualcs ha.

’bentia, alterum aiteri, ô: utrum latus au. uni iateri en æ-

: 2.6.prirni.

d 8. primi.

I 3. nef.
hujua.

quale quod elt-ad æquaies angulos. quare 8c reliqua latera
reliquis lateribus æquaiia habebunt c. ergo ce quidem en
æqualis au; ne veto ipfi sa. quad cum au lit æquaiis
a a, commuois autem, 8c ad rectos angulos FE; erit b bafis
A E bali a B æqualis; eadem quoque ratione 8c cr æquaiis
erit FD. ’præterea queniam an elt Ïæqualis ce, 8c A r: iplî
F3, erunt duæ FA A D duabus F B ne æquaies, airera al-
teri; se ofienfa elt bafis n F æ ualis bafi ne. angulus d igi-
tur F au) angulo ne e11: æqu is. rurfus oitenfa cil A c æ-
quaiis a H, fed 8: A]? ipfi r: B elt æqualis. duæ igitur F a ne
duabus F8 a il æquaiea (ont, 8: anguitls ne æqualis cit
angulo r a a; ut demonltratum fuit, bafis igitur a r baii F a
elt la æqualis. rurlus quoniam c a oitenfa en: æ ualis a H,
commuois autem IF; ernnt duæ on a? æqua es duabus
un EF; a: bafis Hi? el’t æqualis bali ne. angulus digitur
c ne angulo Han elt æqualis, 8c idcirco reclus cil uterque
angulorum c a F H z a. ergo r: a ad c H utcunquc per a du-
aam métas eŒcit angnios. firriiiiter oitendemus n: etiam
ad omnes métas lineas, quæ ipfam contingunt, a: in lub-
3:30 (ont piano, naos anguios efficere. refit: autem ad
plantain rcâa en; a quando ad omnes métas lineas ipiitrn con-

. tingentea,
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tingentes, 8: eodem exiitentes piano naos cil-loir an ’-
los. quater FE fubjeéto piano ad refîtes au los infiitit. a:
Iubjeétum plenum elt quad pet au on r as lineas duci-
tur. ergo Fa ad rediras angulos erit dodo-i pet au en
piano. Si igitur. rem linea duabus redis lineis le invicem
fecantibus in communi feaione ad reétos angulos infiftar,

16’;

etiam duéto per ipfas piano ad reâos angulos erit. Quod de: .
moultrare oportebat.

PROP. V. THEOR.
Si "au linea tribus mais lineis fifi tangentibrir, in

commuai femme, ad "au angulo: infiflat, Ire: Mie
refile 1mm in une plana ernnt.
Rem linea quædam A a tribus mais lineis ac en sa, in

contadin a; ad re&os angulos infifiat. dico ne en ne in
uno piano elle. Non enim, fed fi fieri potefl, fint un sa qui-
dem in fubjeCtoplano; ne vero in fublimi, 8c planum per
sa. nec produCatur. com- A
munem urique feâionem in r
fubjeéto piano faciet 4 re-
ââm lineam; faciat sa. in, C
uno igitur (un: piano per
au ac duéto, acanthe li- F
neæ au ac ne. &quoniam B p
a a - utrique ipfarum a D , Ears-ad rectos anguios infiitit, 8c duéto pet ipfas DE a:
piano &ad métas angulos erit. planum autem per n a. a a en:
fubjeétum planum. ergo au a fubjeâum planum reâa cit
quare 8: ad comnes métas lineas ipfam contingentes, que:
in eadem piano funt, reétos fadet angulos; fed ipfam tan-
git ne in fubjeao enflons piano. ergo angulus au? reétua
cit. ponitur autem 8c ABC angulus. reétus. nain igitur
elt an us a" angulo au, 8c in eodem ont piano;
quad cri non poteit. méta igitur linea ac non elt in [ub-
lirni; quare tres recta iineæ ne un au in uno (un: piano.
Si igitur reéta linea tribus mais lineis (de tangentibus, in
commuai l’eüione, ad refilas angulos infiitat, tres iilæ retâte
lineae in uno piano ernnt. (hui demonfirare oportebat. .

PROP. V1. THEOR.
Si du "a: lime eidem plana tu! "En: angulo: fire-
- riot, il: inter [efe panifie]: ernnt.

Duc enim refis: linea: au en fubjeéto piano fiat ad

I

a 3.hujiu.

b 4. huit".

e 3. Def.
hujù,

manioc. dico sa ipij a; pargiîiam cire. occurr’ant .7a .i a k la enim



                                                                     

au. Eucnors ELlMENTOkUM
cnimfubjeâo huoinpunàian D,]uuga’ ueno refit:
linea, cui ad à». angulo: in fubjeéto p13? ducatur DE,
ôç polit: DE ipfi au uali, ’ungantnr a; a: au. Quo-
main igitur au reéta t ad ubJeaum A c

lanutn, de ad omne: reaar lineas uæ
rpfarn contingunt, 8c in fubjeéto un:

. 1. un; piano, reétoe angulos t efliciet. contin-
aujus. gît autem a a utraque ipfarum un en

exilions in fubjeéto piano. cr o uter-
que anguiorum un au r a cit.
eadem ratione refluas etiam elt uterque
ipfomm con con. -&’quonia,m au æ- 3
quaiis elt ipfi D a, communis autem au.
ernnt duæ au un duabus en on æ-
quales, a: reétos angulo: continent;

Un lithium igitur an bali ne cit 5 æqualis. E
ruri’us quoniam au en: æquaiis DE, 5c au ipfi ne, du:
n a! duabul En on æquales funt, 8c bafis ipfarum au

c a. phacommunis; ergo angulus a ne angulo son elt cinqua-
lis. fed au refluas elt. reâus igitur 8c un; 8c idcuco
a o ad n A cit perpendicularis. fed a: perpendicularis elt ad
utramque ipfarum a D ne. quare au tribus mais lineis un
DA oc in contadin ad re&os infifiit angulos. tres igitur

in huilai. refit: lineæ au DA ne in une (un: d piano. in quo autem
fupt a n Da, in eo cit A a, omne enim triangulurn in uno

u. hija- r eit piano. ergo A a un ne in uno piano fiat neoefle elt ; at-
que elt uterque angulorum a on BDC reflua. aralleiæ igi-

taæ.primi.turf cil: A a ipii co. quare fi du: reâæ’ lineæ ci cm lano ad
re6tos angulos fuerint, illæ inter le paralielæ ernnt. . E. D.

PROP. VII. TH EOR.
Si du; "a: linea parallalæfint, formater autem in

3,» turque ipjarmn quibet purifia; ou: liât: puna:
conjungit "au in eadem eritplanojn 7m épardlelt.
Sint du: reétæ liriez patafiolez A a en, 8c in utraque iplà-

mm fumantur uæirbet à E . Bpunas. un. dico re li- - . , l :nearn que purifia a r con-
jungit, in eadem. iano elfe, G
in quo funt ara! elæ. non a
«enim, l’ed (i cri potefi, fit g .
in fublimi, ut ne F, 8c per ’c . F D ’
ne a, planum’ducatur quad

a 3-th l9 [abrasa plane (9669995! fadet a FM! 1.39m; fada:
ut



                                                                     

i L138). 16;ut en. ergo dans reflæ linea: son in: fpatium contine-
bunt, qued fieri non b pardi. non igitur qua: a punflo a agir 1... pas.
l? ducitur refla linea in fublimi elt piano, quare erit in en immi-
qued per au on parafielas tranfit. Si igitur duæ reflæ li-
nea: parallelæ lint, 8re. Quod oportebat demonltiare.

.PROP. VIH. THEOR.
Si dure "(la linea paradait: fiat, airera autem Ml:-

rum plana alitai fit ad "au: languier, à "ligua ei-
dem plana ad "à!" angulo: erit.
Sint duæ reflæ lineæ parailelæ au CD, 8: airerai fatum mali"...

ne fubjeflo piano lit ad reflos angulos. dico 8: re iquarn Puy. jam.
I en eidem piano ad reflos angulos elle. occurrant enim au
c D fubjeflo piano in punflis a n, 8: a D jungatur. ergo a a t
en BD in uno flint 4plano. ducatur ipfi an ad reflos an u. a 7. hujur.
los in fubjeflo piano Da: 8: ponatur D a ipli a a arquais:
Junganturque 8E au A D. 8: quoniam an êflpendicularis
elt ad fubjeflurn planum, 8: ad omnes re as lineas quæ
ipfam contingunt l’unique in fubjeflo piano, perpendicu-
larisJ erit. refluai itur elt uterque anguiorum un ana. b and.
qued cum in parai eias reflas lineas au c1) refla incidit hui"!-
ao, erunt anguli au) con duobus reflis cæquales. reflua e a9.prirni.
autem en: au). ergo 8: con elt reflus; ac ropterea CD
perdendicuiaris eli ad BD. 8: quoniam an e æquaiis DE,
commuois autem BD, due: an BD duabus an Da æquaiea

Tant; 8: angulus Ann elt æqualis angulo a Da, reflua enim
uterque elt, bafis igitur AD bali sa cil: 4 æqualis. rurfus a alprimi.
quoniam as æquaiis elt .na, 8: sa ipli au; ernnt duæ a i
A8 sa duabus En DA æquales, airera alteri; 8: baiis ca.
rum commuois A a. quatre angulus A a a elt eæquaiis angulo; 8. primi.
a DA. reflus autem elt A sa. ergo 8: a on el’t reflua, 8: a D
ad in perpendicularis. [cd 8: perpendicularis en: au BD.
ergo a D etiam ad pianum pet BD D A dperpendicularis f erit, f 4, hui",
8: ad omnes reflas lineas use in eo cm exilientes piano -
ipfam contin ont, reflos .t aciet angulos. at in piano par; 3. Daf.
BD DA elt c, quoniam in piano per BD on (ont h au inouï.
n D: in quo autem (un: A a B D in eadem i elt ipfa Dc. quare i; hgi"’°

. . . Jus.sa rpfi ne en: ad reflos anguios: rdeoque on ad reflos
angulos elt ipli DE; (cd 8: etiam .ipfi na. ergo CD duabus
mais lineis D a D a le mutuo feçantibus in communi fefli07
ne n ad reflos angulos infiltit; ac propterea piano per D a:
ne elt: ad reflos angulos. planum autem pet DE Da elt
fubjeflum ianum. ergo c1) fubjéflo piano ad mélos angu.
los erit. . uod demonlirare Oportebar. ’ ’

L PROP.

a.
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g 4,. hujul.

b 8. hujlu.

c C. Mill.

a 33.prin1i.

Eueunts ELEMENTORIUM
PROP. 1x. THEOR.  

au cizlcm refit linea! fun: amide, mm exigent"
in «(en in 7m ipfi: p un, etiam inter je p4-

rallelnr ernnt. ’Sit utraquc ipfaruïn A n c n parallela ipfi E 1?, non exifteno
les in codem, in quo ipfa plana. dico A a i fi c1) parallelam
eflè. fumatur in a? quodvis punétum a, quo ipfi z F, in
piano quidem pet a F A a A H J:-murmure, ad reétos angulo: ’

ducatur sa; in piano au.
rem tmnfeunti par s F en; I G
rurfus ducatur ipfi EF ad EP-f-fir
reaos mgulos c K. 8: quo- A
mam EF ad utramque ipfa-
mm au a: elt perpendi- c K Dcularis, erit El? etiam ad rectos n angulos plana pet c a c I:
tranfeunteî arque cit EF ipfi A B parallelz. ergo 8: A n pla-
no per ne K ad macs angulus la en. eadem ratione a; en
plano par HG K elt ad reCtos angulos. attaque igitur gpfa-
mm A a en lano pet ne: ad raflas angulus erit. S: au-
tem duæ r linea: eidem plane ad raflas angulo: fue-
rint, parallelæ c ernnt inter fc. ergo AB ipfi en elt pa-
rzüela. de demonftme oponebat.

PROP. X. THEOR.
Si du "En: linea fifi contingentes, dauba: mais li-
A nm fifi contingenlibmfint paradait, non autem in

eadem plana; 47min angulo: tqrttindmnt.
Duæ reâæ linea: (de contingentes A B ne, duabus refis

lineis DE EF fefe contingentibus fin:
parallelæ, non autem in codera piano. B
dico ngulum A a c angulo DE F æqua- .
lem elfe. aflùmanmr enim BA 3c en
en: inter [e æquales: 8c jungantur .41)
CF ne AC DE. quoniam igitur u ipfi
ID æqualis en: a: Punch, erit 8c a A D
æqualis 8c patelle a ipfi un. eadem m-
tione a: CF ipfi sa æqualis 8c paumera
erit. utraque igitur ipfarum A D c F
xpfi ne æqualis elt 8c parallela. quæ au-
tem eidem reétæ linea: fun: parallelæ,
non antiennes in eodem plano; Grin-

n



                                                                     

Lus-an XI. 167ter [a patafiolas b ernnt. ergo au paulien dt cr 8c a,,1...;..,
æqualis. arque ipfas confungunt ac Dr; 8c ac agitant ipfi
D F æquaiis cit 8c c paralie a. a: quoniam duæ mon: une: A a
3c duabus DE Il? æquaies funt, 8c bali: 4c en: æquaiis
bali DF; erit dan us au anguio par œquaiis. Si tgîtnt
duæ rem une: de contingentes, duabus mais lineis fefe
contingentibus (in: paulieiæ, non autem in codent piano;
æquales angulo: continebunt. Quod oponebat demonitme.

PROP. XI. PROBL.
I *d data mafia in fablimi, adfnbjefinm plana, perpen-

dicu 4mn "au": lineum au".
Sir damna quidem punétum in fubiimi a, datum autem

(objeüum planqua au. opertet a punao A ad fubjetftum
planum perpendtcuiatem teâam iineam ducere. in fubjeéto
piano ducatur quædam tafia linea utcunquc rag a: a pun-

ao A ad 3c pc endicu- Alatis agatut a A D. quidem ’
Ëitut A D perpendicuiatia

r etiam ad fubjeâum pla- G
hum; faétum jam erit, qued
proponebatut: fin minus;
ducatut à punâo D. ipfi tic,

in fubjeéto piano, ad naos B n cfiangulos DE: a: à punéto A ad DE perpendicuiatit a du- a n.primi.
catut au. denique pet a ducatur on ipfi ne apataiiela. c ;r.ptimi-
Œoniam a c unique ipfarum DA DE cit ad teâos an ou,
ent dôc un ad naos angulos piano pet Da Da tr eunti. 44. najas.
quin ipfi a c paraliela efi: c H; i1 autem fiat du: teaæ Hua
pataiieiæ, quatum una piano alicui fit ad radios angulos;
8c reiiqua a eidem piano ad teâos angulos erit. quate 8C c8-hujul-
en piano pet,- En D4 tranfeunti ad teâos anguios en: ac
propterea ad omnes teâas lineas, quæ in eadem piano ex-
ifientes ipfam contingunr cit f perpendicuiatis. contingit f;.. nef.
autem ipfam A F cxiitens in piano pet En DA. ergo ca un".

perpendicularis cit ad A F. 8c 0b id A F elt perpendtcuiaris
ad on: cit aurem Al? ad Dl? perpendicularis. ergo A?

. perpendicularis cit ad utrumque ipfatum HG DE. fi autem
l recta linea duabus mais lineis [de contingentibœ, in com-

muni feâione, ad teêtos angulos infiitat, etiam piano pet
ipfas duéto ad teâos an los detit. quate AF piano pet
En caducité cit ad te os anguios. pianum autem pet
un c a cit fubjeétum planum. ergo A F ad filbjeétum pia-
num elt petpendiculatis. A date igitur punâo fubiimi A, ad »

L 4, flib-

c 3;.ptimi.

d B. primi.

a taquinai.
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a rhinite.
6 3:.ptîmi.

e a. Mit".

a 3. hujut.

b a. Def.
hujus.

e 9.. agrion.
PUR".

Eucttnts ELtmni’roaUer
[ohm m lanum t ndieuiaris rem linea duüa elt au
Qui tacet: oportzïbtîtetPe

PROP. XII. PROBL.
Data plana, à [mafia yuan! in ipfia datant :3, tu! "au
. angulo: raflant lineum confirmera.

Sic datum quidem pianum fubjeétum, punCtum autem
qtîodin ipfo fit A. o ne: a n P.
punéto a fubjeéto pano ad a
naos anguioa teétam iineatn
confiituere. intelligatur ali-
quod punétum fubiime a, a
quo ad fubjeétdpt pianino: a- t

r n n [Cu ns ne;pet ac paulieia b A cducatur A D. quoniam igitur duæ recta: iineæpparaiielæ (un:
AD ca, una autem ipiatum ne (abjecte piano cit ad naos
anguios; 6c teiiqua un fubjeéto piano ad naos anguios
erit. Dato igitur piano a punôtonætod in eipfo en: datum, ad
naos angulo: teâa linea ce ’tuta . Qui vfacere

oportebat. aPROP. xm. THEOR.
Data plana, à purifia que»! in :pjà efl, dans m9: âne:

ad n80; angulo: non conflitumtar ex eadem parte.
Si enim fieri potefl, dato piano, a punéto qued in ipfo en:

a, duæ recta: iineæ au A c ad reâos anguloeconitiruanmt

ex eadem parte: 8: ducatur cianum pet sa ac, quod n
ciet feâionem et A in

fubjeCto piano a t am line-
um. faciat DAE. ergo redire
iineæ au ac DAE in une
funt iano. 8c quoniam ca
fubje o pianotad rectos an- A Egales cit, 6c ad 6 omnes recta: lineas, quæ in fubjeCto piano
exifientes ipfam contingunt, refîtes faciet anguloa. contingit
autem ipfatn DA a, quæ eft in fubjeéto piano. angulus igi-
tur c A a refilas cit. eadem .ratione 8c motus cit BAE. ergo
angulus canaipfi au: eft æqualis. a: in une (un: piano,
quod fieri non c potefl. Non igitur dato piano, à punCto,
quad in ipro en, du recta: iineæ adreé’tos angulo: caniti-
tuentur ex eadem parte. Quod oponebat demonfitaï’eàop



                                                                     

LIBER-XL . 169
PROP. XIV. THEOR.

(1d qui: land, eadem rafla linea cf? perpendicularitfea
parai da fiant. -
Reda quædam linea A8 ad utrumque ipforutn planorutn

c D a a fit perpendiçuiaris. dico en pla- ,
na raiieia cire. Si enim non ita fit, pro- ]! K Û
du convenient inter (e: conveniant,
8: communem feâionem fadant reôtam
lineam ou; 8: in ipfa on fumpto quo- c
vis.pun6to x, jungatur AK 5x. Qm- F
niatn igitur a B perpendicularis en ad
8 F planutn; erit 8: perpendicularis ad
ipfam a: reaarn lineam in piano El?
produâo exiitententem. quare angulus r.
A tu: rectos cit. eadem ratione 8: au:
efi: reflua: ideoque irianguii une duo p
anguli aux au: duobus mais (un: .
æquaies, quad fieri non a poreit. non igitur plana on ne a I7.primî.
produâa mter fe convenient. quare on El? arailela fin:
neceiTe cit: Ad quæ igitur plana, eadem reâa inca cit t-
pendicuiaria, ca patafiola font. Quod demonitrate opone .r.

r i PROP. XV. THEOR."
Si du; ÏCfiÆ fineqftfitangentet dauba: wifi: Iinei: .

je]: tangentibut fin: panada", non autem in eadem
plana; à que par ipfin tranfetmt plana parallda

"fini. « ’ ADu: teaæ linea: (et: tangentes A a ne, duabus mais 11-
neis [de tan entions DE Il? paraiielæ fint, 8: non in eo-
dem piano. ico plana quæ pet A8 ne, DE a? tranfcunt, fi

I produeantut, inter fe non ’ B a
convenire. Ducatur a pun-
ao a ad .pianum, quod pet G

DE sa tranfit erpendicu- alatin B c, qua: piano in pun- , C
a0 G occurtat, 8: pet G H SNKducatur ipfi quidem BD pa- a
taiieia on; ipfi veto EF D . r F.paralleia 6K. itague quoniam ne petpendicuiatis efi ad
pianutn pet DE 5175-8: ad omnes reâas lineas quæ, ipfam
contingunt, 8: in codent funt piano, reaos faciet a anguios. 4 a, Dcf.
contingit autem ipfatn uttaque earum on on, qua: 2;: inhuma

, cm
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- 6 a9.ptitni.

e 4.. bujus.

t d t4. hujut.

EchtDts ELEMENTORUM
eodem piano. rectos igitur elt uterque angulorum son
BGK. 8: quoniam sa paralleia elt i fi on, anguli an
BGH duobus mais wlunt bæquaies. te autem elt son.
ergo 8: 68A redus erit, ideoque on ad: a a elt perpendi-
cularis. eadem ratione 8: a B eli perpendicularis ad me.
cum igitur méta linea ne duabus mais lineis sa 3c fa
invicem fecantibus ad rectos angulo: infiltat; erit ac etiam
ad pianum pet sa ne duétum- :perpendiculatis. atque elt
ad pianum pet DE EF perpendiculatis. ergo ne perpendi-
-cuiaris elt ad utrumque pianorutn quæ pet au ne, D a a tr
tranfeunt. Ad quæ veto plana eadem retira linea elt per-
pendicuiatis, ca pataiieia 4 font. paralieium igitur elt pianum
pet A a a c piano pet DE E F. Que li duæ relia: lineæ Îefe
tangentes duabus mais lineis fefe tangentibus (in: pataiieiæ,
non autem in codent piano, 8: quæ pet ipfas tranfeunt piano
paraneia etunt. de demonflztare oportebat. .

PROP. XVI. THEOR.
Si du plana parallda ab aligna Ianofecmtur, commu-

nes ipfirum fiaient: parai]: a: ernnt.

Duo pianacparalieia an CD a piano aiiquo mon l’e-
centur; communes autem ipforum fedtiones (in: El? a H.
dico EF ipfi G a paralleiam elle. Si enim non elt patafiola,
produétæ gr on inter le convenient, vei ad pattes a H,
vei ad partes se. producantur prius ad par-
tes F H, 8: conveniant in x. quoniam
igitur en: elt in piano au, 8: omnia
quæ in EFK fumuntur punCta in eo-
dem piano eiunt: unum autem punâo- l
tutti quæ (ont in une, elt ipfum t: ,3
punàutncetgo K elt in piano au. ca.- H

a n S
dem ration: 8: t: en: tu CD piano. ergo .
plana A B en produôta inter fe conve- I
nient. non conveniunt autem, cum pa- c

G

K

taileia ponantut. non igitur En GH.A
reâæ iineæ produôtæ convenient ad E? !
partes F H. limiliter demonlttabimus ne-
que ad partes E G convenire, li producantur. quæ autem
neutta ex parte conveniunt paralieiæ funt. ergo EFhipfi
on elt pataiieia. Si igitur duo plana pataiiela ab ahquo

iano feeentur, communes ipforum [cotions pataiieiæ ernnt.
&od demonlttate oponebat. ’

mon.



                                                                     

LIBER XI. 17:
PROP. XVII. THEO R.

Si la: refit linea à paraflelit 1?:me planit, in «Il
dem proportion" jetabantar. o
Duæ reâæ linea un on aparalieiis pianiscn n. un

recentut in punais ne, a,c, F, D. dico ut a a: reâa linea ad
ipfam En, ira elle cr ad un. jungantur
enim ac BD AD: 8: occurrat anpia-
no min punâox: 8:21: x: jun an-
:ur. Œoniam igitur duo iana par ieia
KL un à piano 1.-.an ecantut, com-
munes ipforum feétiones EX un panl-
leiæ I (ont. eadem ratione uoniam duo
plana parafieia- on x L à p ano A x r c
lecantur, communes ipforum feâiones
ac px (ont pataiieiæ. 8: quoniam uni
laterum trianguli a au, videlicet ipli
a D paralieia duéta elt a. x, ut A a ad E B
in Petit A x ad x D. tutfus quoniam uni
latetutn trianguii une, nempe ipfi AC paraiieia duâa en:
x r, erit ut Ait ad xn 0, ita CF ad en. citenl’um autem
efi ut AX ad XD, ira elfe au ad sa. ut igitur au ad
un, ita elt vcrad 5D. (Âme fi duæ teétæiineæ àpatai-e’uqnimg.
leiis l’ecentur pianis, in eafdem proportionna feeabuntut.
(En demonl’ttate oponebat.

.PR OP. XVIII. THEOR..
Si rafla [mm plana alitai [il ad 76:90.! azalea, à:

omnia que par ipfitm tranfamt plana et en: plana
ad "L903 angulo: ernnt.

Reâa linea quædam A a fubjeéio piano lit ad teflon an-
guios. dico 8: omnia plana quæ pet ipfatn au tranfeuut,
fitbjeéto piano ad teétos an- il) G A H
guios elfe. Producatur enim
pet au pianum DE, fitque
piani DE, 8: fubjeôti piani
communia feâio c a: 8:
fumatut in c E quodvis pun-
élutn a; a quo ipfi ca: ad
remîtes anguios, in D a piano, , F B
ducatur po. quoniam igitur au ad fubjeâum pianum çli
petpendicuiaris; 8: ad omnes métas lineas, qua: ipfam con-
tingunt 8: in codent fun: piano perpendicuiatis a erit. 99m antigel.-

. etiam °

[-.-

6a. (and.

A



                                                                     

.-m
6 shaman.

albain.

«une;
un.

EucuDî’s ELBMENTORUM
etiam ad c a cil: perpendicuiatis. angulus i itut un teâus
en: led 8: ces elt reflua. ergo au para eiabeii: ipli ne.
elt autem au fub’ pla- D G A la
noadteàosan or. &FG
igitur eidem piano ad refilas
angulo: c erit. a: ianum
ad pianum teétutn e ,qnan-
do communi pianorum le-
àioni ad te os angulos
dudit: reaæ linea: in uno 48’ I B aP’mmm, reliquo piano ad reétos anguios d (ont: commu-
ni veto pianorum leétioni c a in uno piano DE ad rectos au-
mon dola: ac, olienl’a elt lubjeélo piano ad redîtes elfe
anguioa. ergo pianum’Dr rectum elt ad lubjeaum pianum.
fimiiitet demoniirabuntnt 8: omnia quæ pet a a tranfeunt
plana fubjeüo piano reéta elfe. Si igitur roda linea piano
aiicui lit ad refit: angulos, 8: omnia qua: pet iplam tranfeunt
plana eidem piano ad reâos anguiOs ernnt. Œod oportebat

demonltrare. . -PROP. XIX. THEOR.
Si duo plana [a invicem [tamia plana aima fin; ail

"En angalat; à: commuait ipfarum fez?» eidem

Mm ad "au: angulo: erit. -
Duo plana le invicem lecantia au ne lubjeâo piano

fin: ad teflon angulos: communia autem ipforum leétto fi:
en. dico BD lubjeéto piano ad rectos anguios elfe. Non
enim, (cd fi fieri: orelt; non lit BD ad
naos ’anguioa ubjeâo piano; 8: à B
punâo D ducatur in piano quidem a a,
relia: iineæ an ad reétos anguios i la
DE: in iano autem ac ducatur ipû
en ad te os angulos DF. Et quoniam E
pianum a a ad fubjeâum pianum reâum P
elt, 8: communi iplorum lectioni AD
ad métas angulos in piano a B du6ta elt
D E, erit a D a. ad lubjeétum pianum pet-
pendicularis. limiiiter oliendemus 8: D F
perpendicularem elfe ad lubjectum ia- A p C
num. quare ab eadem punéto D ub-
jeôto piano duæ reétæ linea: ad rectos anguios confiitutæ
(un: ex eadem patte, quod fieri non bpoteit. non igitur
fubjeào piano à punôto D ad mélos anguios confiituentut
aiiæ méta: lineæ, præter iplam en a, communem pianorum

A a ne
e
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A8 n c feâîonem. quarre n a fubjeôto plano dt perpendicu-
laris. Ergo fi duo plana (e invicem [candi labo dicui
En: ad rectos angulos; 8c commuois ipforume eûio eidem
piano ad reôtos angulos erit. (110d oportebat demonfirare.

PROP. XX. THEOR.
Si gifla: angalm tribu: anguli: pintai: centinetur,

a 78171.th "ligua majore: finit, gnomodacmyn:

filmpti. -Solidus angulus ad A tribus angulis planis ne CAD ou.
contineatur. dico angulorum une en) ou duos quor-
libet reliquo majores die, quomodocunque fumptos. Si
enim 314c CAD DAnan- Aguli inter fe æquales fiat,

rfpicuum cit duos quoni-
i t reliquo majores eflè,
uomodocunque fumptos.
un minus, fit major on c.

8: ad reétarn lineum A a, ô:

ad punâum in ipfa A, con- .
fiituatur angulo on, in plane pet sa AC mofeunteugæflhg
æqualis angulus un E; ponamrque rpfi AD æqualis AE; 8c
per E duâa BEC feeet métas lineas A8 ac in puaétis 3c; 8c
un ne jungantur. itague quoniam DA en: æqualis A2, com- .
munis autem A n, duæ D A A3 æ ualc: (un: duabus A a AB ’
8: angulus D’ A B æqualis cit angu o n A a. bâtis igitur on (ont;
DE elt bæqualis. 8c quoniam du: on Dc ipfi ne majores i . mg
tant, quamm Dnvæqualis oftenfa elt ipfi au; erit reliqua 4" l" ,
ne quam reliqua ne major. quôd cum DA fit æqualis un,
communia autem A c 8c bafis D c major bali z c; erit tan. cumin;
9.11115 D A c angulo a ac major. [cd ex conflruétione e11 a. a

. anfulus æqualis ipfi au. quart: DA a une anguli . an-
gu o BAC m res fum. fimiliter demonfirgbimus, a: Ë duo
uiliber alii umantur, cos reljtluo cm: majores. Si igitur
olidus angulus tribu: anguüs p suis, continentur; duo qui-

libet reliquo majores faut, quomodocunque Iurnpti. Quod

demonftrare oportebat. -
PROP. XXI. THEO R.

Omis filidm angulm, minoribm quam Quatuor "85’:

anguli: plait continuum "
Si: fondus ungquQ ad A, plggîs anguli! ne eau D A a d

5 v Ç u i con:



                                                                     

in; EUCLmrs ELBMENTORUM
contentus. dico angulus BAC un ou quatuor mais
CIT: minores. Sumantur enim in unaquaque ipfarum A a AC
Av quævis unôta a c D, 8: ne CD on jungantur. Q10-
niam igitur olidus angulus ad A
a, tribus angulis planis con-

j tineturan ABD c131), duo
a ne. mijot- quilibet reliquo majores nfunt :

anguli igitur en un, an-
Ë o CBD flint majores. ea- D k
cm ratione, 8c anguli qui-

dem BCA un) majores (une 1; cangulo 3C1); anguli vero an ADB majores angulo c133.
quatre fox anguli an ABD BCA ACD CDA ADB tribus
angulis CBD son con funt majores. fed tres anguli en!)

6 gz.primi.BDc pas funt bæqualis duobus mais. [ex igitur anguli
CBA ABD BCA jACD CDA un; duobus métis majores

.funt. quod cum fingulorum triangulorum As c Ac D A on
tres anguli fint æquales duobus métis, ernnt triurn triangu-
lomminovem anguli cBA ACE BAC Acn DAc CDA A-
D B on A n A D æquplis (ex mais. quorum (ex anguli
ARC BCA un CDA ADB DBA duobus mais (un: ma-
jores. reliqui igitur BA c C An ou tres anguli, qui folidum
continent ngulum, quatuor mais minores ernnt. (En:
omnia iolidus angulus, minoribus quam quatuor mais an-
gulis pluma continetur. (mati ioportebat demouitrare.

PROP. XXII. THEOR.
Si [in tresianguli plani, 7mm": d’un reliquo fiat ma-

jorer, unmoiamnyue jam i, confinant «de!»
ipfor r: a: lime agacin; eripatefl, ut ex fi: que l
rafla: and" flamingant, triangula»: forfiÏIuaIIr.

Sint dnti tres anguli plani AB’C DEF c?! K", quorum duo
reliquo tint majores, quomodocunque (ampli: continent
autem ipfos squales reétæ une: A s a c, n a si; c a a x, a:
AC DE on jungantur. dico fieri poire ut ex æqualibus ipfis
AC DF 61C triangulum confiituatur: hoc cit duns relique
majores elle. quomodocunque fumptas. Si igitur anguli

a a; miam a, a a fiat æquales, & Ac D r G x æquales A craint, a:
due reliqua majores. En. minus, En: inæquales nnguli ad
B E H, 8: major fit au lus ad p utrovis ipforum qui funt

twpinud a a. major igitur e 8c b man linea AC utravis ipfarum
DE GK- 8: et! ipfam Ac unà cumuliez! iplà-
Nm DE G K: reliqua me majorem. dico a; DE C x ipfi Ac

i majore:



                                                                     

L135: XI. I7?ma’ res cire. conflitmtur rad remua lineum An, and pim- "3 435.;
mâtin en a, angulo aux æqualic angulus ABL, 8c uni. 3

B 15- H
j A ANCD F6 Kipfarum-An ac, DE n, on me .ponatur æqmlie DL, 8c

A L c L jungantur. (Emma igitur du: A a n L duobus o a
8x æquales flint, airera alteri, a: angulo: æqualee conti-
nent; erit bafis AL bali on æqualia. a: quoniam anguli
ad r: a, angulo ARC majores fupt, quorum angulus aux en:
æqualis ipfi ABL; erit reliquus qui ad a, angulo LBC ma-
jor. quodcum du; LB ac duabus DE El? æquales (ont,
eltera alteri; 8c angulus DEF angulo LBC major; bans Dr?
bafi Le major. d erit. ofienfa cit autem 6K æqualie AL. 4.4.95],
ergo DE GK Plis AL LC fun: majoresgifed AL Le me.
jores a funt ip a AC. multo igitur DF en, ipfa Ac ma’ r63. amphi.
ernnt. quare reCtarum linearum Ac DE on duæ rei un
majores funt, quomodocunque fumptæ; ac propterea I cri fu.primi.
potefl: ut ex æqualibus ipfis Ac DF on triangulum confii-
tuatur. Quod oportebat demonitrare.

PROP. XXIII. PROBL.
Ex tribu: anguli: planir nm «(un "li ne [un ma-

jorer, yuamadæunçnr’lampli, 1051140129:ng can-
Hituere. opertet autem tu: angulo: yuatuor "au
a]: minorer.
Sint dati tres anguli piano A a c D r; r: c H 1c, uormn duo

reliquo tint majores, quomodocunque fumpti, intque treç

A c ce: l r " G . x -anguli untuor r ’s minores; o et ex æqualibus i fis
A ne DE? on: loüdllm anginumpgtniütuere. abfcindangur
æqualec An un): ",03 sur; 654c DE Q-gjüpgtnàlflg

. ter!



                                                                     

’37: EUCLIDIS ELEMENTORUM
fieri igitur potelt ut ex zqualibus ipfis Ac Dr 6K confii- ’

cambra)". matur a triangulum. [taque tconltituatur LMN, in ut Ac
hzrrfimî. quidem lit æqualis LM, D r: vero ipli M N: ô: præterea c r:
g 3. qumî. ipli La, a: circa LMN triangulum circuius LMN c defçn- .

batur: fumaturque ipfius Centruml x, uod vel erit in-
Ira triangulum LMN, vel in uno ejus atere, vel extra.
fit tprimo intra: 8: Lx ux.Nx jungantur. dico An
majorem elle ipla L x. R Rfi enim non ira fit, vel
An erit æqualis L x,
.vel ca minot. fit pri-
mo œqualia. quoni-
am igitur An elt æ-
.qualis Lx, arque elt
A a ipfi ac æqualis;
erit Lx æqualis a c,
elt autem Lx æqualis M jxu. duæ igitur A8 ne duabus L! 1M æquales (ont, al-
tera alteri; 8: Ac balis bali LM æ mali: ponitur. quare

a. primai. 3 angulus A ne angulo LX M elt æqu is: eadem ratione 8:
angulus quidem DE? elt æqualis angulo un, angulus.
verocmç angulo NXL. rres igitur anguli A 3c DEF ou x
tribus LXM aux NXL æquales faut. redues LxM aux

n..- cornu. N xL quatuor mais l’un: r æquales. ergo 8: tres A a c D EF
rhum. en: æquales erunt quatuor mais. atqui ponantur quatuor

mais minores, quod elt abfurdum. non igitur An ipfi Lx
elt æqualis. dico præterea neque An minorem elfe ipfa Lx.
li enim fieri porefi, lit miner, a: ponatur ipfi quidem A!
æqualis x0, ipfi vero ne æqualis xr, 8: 0P jungatur. quo-
niam igitur A13 en æqualis ac, 8c x0 ipfi x p æqualis erit.
ergo 8: reliqua 0L reliquæ au elt æqualis; ac propterea

I 1o fini. Lu parallela f elt ipfi or; 8: un triangulum triangulo
ara-lem. ou æquiangulum. elt g igitur ut xr. ad LM,’ ira xo ad

on; 8: rmutando ut x1. ad x0, ira LM ad 0P. major
autem e 1.x, uam xo. ergo 8: LM quam 0P elt major.
fed LM pofita e æqualis Ac. 8: Ac igitur quam on ma-
jor erit. itague uoniam duæ reétæ lineæ A]; ac duabus

bandai. 0x au æquales nt, arbalis Ac major bafi op; erit h an-
glas ARC angulo oïl» major. fimiliter demonltrabimus

par: angulum majorem elfe angulo Mx N, 8: angulum
on: angulo NXL; tres igitur anguli ne ou: aux tri-
bus LXM MXN NXL funt majores. at anguli ABC DE»:
ou: quatuor redis minores ponuntur. multo igitur anguli

;z:cP:.r;. LXM MXN nxL minores erünt’quatuor mais. (cd 8: iz-
rrm avalai: sur! si: 515954932: aux: igitur An minot en» (1mm

Lx.



                                                                     

’Linnx x1. 177
Lx. olteofum autem elt neque elfe æqualem. ergo major lit
neceflè elt. conflituatur k à puncïto x circuli L M N piano ad kit-1min
reâos angulos xn. 8: cxcefl’ui quo quadratum ex A8 lu.
erat quadratum ex Lx, ponatur æquale quadratum quod
t ex Rx, 8: RL au R N jungantur. quoniam igitur a:

perpendicularis elt ad planum DMN circuli, 8: ad unum-
quamque iplarum Lx Mx nx erit I perpendicularis. 8:1 Siff-
quoniam L x elt æqualis x u, communis autem 8: ad mélos bull"-
angulos x R, erit bafis L R æqualis m bafi a M. eadem ratione "au Primi-
8: un unique ipfarum RL R M elt æqualis. tres igitur
reâæ linea: R L n M a N inter le æquales (ont. 8: quoniam
quadratum n ponitur æquale excelïûi, quo quadrarum ex
An fuperat quadratum ex LX; cricquadratum ex An qua-
dratis ex Lx- xn æquale. quadratis autem ex Lx x1!
æquale elt n quadratum ex RL; recrus enim angulus elt n47.PÜmÏ°
Lx R. ergo quadratum ex A a quadratum ex a L zquale erit;
ideo ue au ipfi RL elt æqualis. fed ipfi quidem A a æquao
lis e unaquæque ipfarum ne DE. EF GH HK: ipfi vero
RI. æqualis utraque ipfarum au au. une uæque igitur
iplàrum An ac DE EF GH Hic unicuique ip arum RL au
au elt æqual’is. qued cum dure RI. au duabus A8 ne
æquales fint, 8: bafis LM ponaturùaequalis bali Ac: erit ,
0angulus L 1m æqualis angulo A ne. eadem ratione 8: en. a 8. primai.
gulus quidem M R N angulo D E F, angulus autem L R N an-
gulo c H-K elt æqualis. ex tribus igitur angulis planis L n M
un N L n N, qui æquales font rribus dans A 3c ou? aux
folidus angulus conltiIutus en: ad a. - i

Sed fit centrum circuli in un’o laterum trianguli, videa
lice: in un, qued lit x, 8: XI. jungarur. dico rurfus As
majorem elle ipfa LX- tfi enim non ira lit,
Vel .A a elt æqualis r.-
x vei ipfa minon fic,
primo æqualis. du:
agitur A8 ne, hoc.
elt DE Equabus Mx
xn, hoc en: ipfi un
æquales (ont. fed un
ponitur æqualis DE. ’ " -ergo DE EF ipfi DF font-squales. quad fieri non p potefi: napalm.
non igitur A B elt æqualis L x. limiliter neque minor. miulto
enim magis id qued fieri non poteft fequeretur. ergo A8
ipfa Lx major elt. 8: fimiliter fi exceflui quo quadratum ex
M (un: (103!!an ex, narguais matu! W595?!"

ex

. z



                                                                     

178

q a. fexti.

r a. (cui.

abus Mx xN æquales

,x P æqualis x p. ergo 8: reli ua o L

EUCLIDIS ELBMENTORUM
ex a x, 8: ipfa a x cirerai piano ad reétos angulo: con-

flituatur, lier problerna. . -Sed fit centrum circuli extra triangulum L sur, qued-lit x,
8c 1.x m: ijungantur. dic08: (leur iplâLxmajorelp
elle. Si enim non ira lit, vel æqualis-eli, vei miner. lit pri-
mo æquaiis. ergo du: A3 ac duabus.Mx XL æquales
font, alter: alterr; 8: balis AC elt æqualrs bali ML. angu-
lus igitur A ac æqualis elt angulo au: L. eadem ramone 8:

fed 8: anguli

on: angulus i- Il. .pli LXN elt ce

qualis; ac pro- j -x N æqualis duo-

bus A a c o H x. - q
ne ou: an-A c n une; .3]:gala par majores (ont. 8: angulus igitur aux zpfo
DE r elt major. et quo- - .

pterea totos u-

niam duæ DE La du-*

flint, 8: bafis DE æ-
qudis bafi une, erit
un; angulus a ulo
DE? æqualis. ol en-
fus autem elt major,
quod elt abfurdum.
non igitur An elt æ-
qualis L x: deinceps vero oltendemus neque minorem elle.
quare major necelTario erit. 8: fi’ rurfus circuli plano ad
reétos angulos confliruamus n, 8: ipfatn æqualern po-
namus lateri quadrati ejus, quo quadratum ex An luperat
quadratum ex L x, problema confiituetur. Dico vero neque
minorem elle An ipfa Lx. li enim fieri potelt, fit minor;
8: ipfi quidem A a æqualis ponatur xo, ipli veto ac æqua-
lis xr, 8: on jungatur. quoniam a
igitur An ipfi se elt æqualis, erit .

reliquz PM æqualis. paralle a igi-
tur qelt LM ipfi Po, 8: triangulurn
Lux triangule, rxo æquiangulum elt
quare rut XL ad LM, ira xoad on:
8: permutando ut. L x ad x o, ita L M
ad op. major autem elt L x quam
xo. ergo L M quam or elt major.
led Lu cit æqualis Ac. 8: Ac igitur quam ormajor 9-:

. l . ru:



                                                                     

Liant: XI. i 179rit. ltaque quoniam du: A a ac duabus ox xp fun:
zquaies airera aiteri; 8: bafis Ac ma’ r elt bali on; erit
[angulus ABC angulo on major. militer 8: li x11 fu-fz;.prinrî.
matur æquaiis utrivis ipfarum x0 x P, 8: jungatur on
ofiendemus anguiurn G a]: angulo ox a majorem. confii-
tuatur ad reétam iineam LX’, 8: punaum in ipfa x angulo
quidem Ana æquaiis angulus Lxs, angulo autem on:
æqualis Lxr, 8: ponatur utraque xs xr ipfi ox æquaiis:
junganturque os o-r s7. 8: quoniam du: An ne duabua
0x xs æquaies funt, 8: angulus A 2c æquaiis angulo ou
erit bafis Ac, hoc elt L M, bali os æqualis. eadem ratione,
8: Lu elt æquaiis ipli or. uod cum du: M L L’N duabua
os or lin: æquaies, 8: angu us un: major angulo son;
erit 8: bafis MN’ bafi sr major. [cd un elt æqualis DF.
ergo 8: DE quam s’r major erit. quoniam igitur duæ DE
a: F duabus sx x’r æquaies flint, 8: balis DE major bali
s’r; erit angulus DEF angulo SXT major. æquaiis autem
elt angulus sxT angulis Anc aux. ergo ou angulus
anguiis A ne on x major elt: [cd minot. Œod fieri non
potelt. de demonltrare oporte at.

. PROP. XXIV. THEOR.
SI alidam araIIrlir [anis cantineatur a [in iplins

flanc, Â epaliafé» parallelogramr’rzapâount.

Soiidutn enim (mon paralieiis planis AC on ne cl
au AE contineatur. dico oppolita ejus plana, 8: æquaiia,
8: paraiieiogramma elle. Œoniam enim duo plana parai-
iela ne ce, a piano Ac lecantur, communes ipforum ledtioo
Des n paraiieiæ (ont :’ ergo Astipli en elt paraiieia. mon mnfiü

quoniam duo plana paralieia - itu? A a lècantur a piano A c, A
communes ipforum l’eétiones

paralieiæ u (un: : paraiieia igi-

.-

mreltADi fisc. oltenl’a c
autem en: An paralleia , 7P .c D. ergo A c paralieiogram- i .
mum erit. limiliter demon- D E .lirabimus, 8: unurn uodque-ipforum en se on Bi? a:
parailei ammum e. jungantur AH DE. 8: quoniam pa-
raiieia e An quidem ipli oc; au veto ipli ce, ernnt l
An au fefe tangentes, duabus DC ca l’efe tan tibus .

eiœ, 8: non in eodem piano: quare æqu es" 6 angu on; w, 13m.;
continebunt. angulus igiturvAnr-ranguio DCF elt ’ .
Et quoniam du: une dahus DC cr æquaieg rfunt, 8:: apprirrd.

M a ” mon!
8x



                                                                     

18a
de. priai.

a nuptial.

a t. tari.

b a4. bujur.

c 594mm

EUCLIDIS ELemnN’ronum
angulus ABH æqualis angulo Der, cit dhalis AH bali D11
aquaiis: 8: Ann’triangulum uaie triangulo DCF. uod
cum iplius quidem An H trimât duplum rfit se par lo-
gratnmum: iplius veto DCF trianguli duplum pataileio-

mum ce: erit no paralleiogrammum æquaie pardie-
Œmmo ce. limiiiter demonltrabimus 8: A c paralieioa
grammum pataudogrammo on, 8: parallel mmum A]:

aralleiogrammo a a æquale elle. . Si igitur le idum paiaiie-
is pianis contineatur, o ta ipfius plana, 8: zqualia, 8:

pamueiogramma l’unt. od oportebat demonltrare.
Cor. Ex jam demonltratis confier, fi foiidum paralieiia

contineatur pianis, op olita i ms plana, 8: æqualia elfe, 8:
limiiia, quip e quæ à fin os angulos æquaies, 8: circa
squales angu ds latent proportionaiia habeant.

mon XXV. THEOR.
Si [01!sz raIIrIrpipeJum plus ficetur a; fifi:

plant: parfila, erit pt bafir ad Infini, in daim»

adfialidum. I 1’Soiidum enim pardieiepip’edum Aacn piano YE (ecce
tur, oppolitis pianis RA on paralleio. dico ut ne A bafis ad
bafim sucs, ita elle un foiidum ad l’olidum mon.
Producatur enim A H ex attaque parte.- 8: ponantur ipli

à" B G IY R. D ’r-. T
dl - i l .L K A EH Nx V

x "SGuidem en æquaies quotcunque un nm; ipfi vero ne
æquales quotcunque A1: KL, 8: compleantur paralleio-
gramma L0 K0 Hx MS, 8: foiida Li) [nous MT. ’quo-
niam igitur æquales inter l’e (un: LK K’A Ai: reâæ lineæ;
ernnt 8: paraileiogramma L.o 1:0 A r interle saqualia: item-
que æquaiiainter le paralielogramrnaxz K3 ne, &adhuc
paralieiogramma La» in An inter le b æqualia; oppofita
enim flint. eadem ratione 8: paraiielogramma a c H x MS
æqmlia inter le font; itemque paraiielogramr’na HG H1 LN
interlfe æquaiia: 8: infuper parallelogrammaDH M9 N’r.
tria igitur plana loiidi LP æqualia (un: tribus pianis foiidi
x a,.atque etiam l’oiidi AY, r fimiiia quoque liant: fed En:

ï tri us



                                                                     

-L 1 n la n XI. 181tribus oppofitis d funt’fimilil a: æquaüa. ergo tria [clic]: nomme.
L? tu av inter fe æqualia œmnr. eadem ration: a: un mm” f
[blida en Il a M’r (un: æqualia inter fc. quocuplex igitur ’
elt bafis L F ipfius a F bafin, totuplex en: 8: L x fohdum idi J
AY. eadem ration: quotuplcx dt un bafic ipfiua bafis a r,
totuplex en ô: folidum N1 ipfius a D folidi; 8: fi bali: L?
cit æqualis bali N F, a: folidum L x folido sur saqua]: erit;
8c fi bafis LF fuperat m: bafim, 8c L? folidum N r luper-
abît; 8c fi miner, minus. quatuor igitur ’tudinibus ex-
ifientibus, duabus fcilicet bafibus A? PH, duobus Midis
Aï En; fumpta fun: æque muln’glicia, bafis  quidem AIT, 8c
AY folidi, videlicet baba LF, folidum LY: bali: veto
HF, 8: En folidi, nempc bafis un, 8c foljdum a y. 8c de-
monftrafum elt fi bafis LI? fu rat bafim NF, 8c LY’ÎOIÎ-
dum folidum N r fuperare; 8c æqualis æquale; 8c fi miner
minus. cit igitur! ut AF bafis ad barca r a, ira AY folidum f y. Der.
ad folidum E n. (Mare fi folidutn parallelepigsedum piano fc- quinti-
cetur, oppofitis planis munem; erit ut b ad bafim, in
folidum ad folidum. 020d oponcbat demonfirare.

PROF; XXVI. PROBL.
AJ datant "84m lineum, à ad’a’amm in ipfi puz-

âum Je» angulo filida arguaient jalidum agada";
’cmfiituerc. a
Si: dataquide’m rçâa linea A a, datura autem in ipfi

punétum A, 8: datas folidus angulus ad n quich EDF
F ne angulis planis continerur. opertet ad dama rectal:
lineam A a, 8c ad datum in ipfa punétum A, date angulo
folido ad D æqualem foli- D
dura angulum conflituere. A
Sumatur in linea p a quod- ,
vis punétum F, à quo ad -pianum par En ne rranfi- B E ,eus ducatur a perpendicu- l L C "mini",
luis FG, 8c piano in pun- ’

H Fa0 G octurrat; jungatur- Iqu; ne, 8c ad reâam lineam au, 8: ad datum in npfià
panüum A, angulo quidem EDC æqualis angulus b confii- L 2;.primî.
tuarur 13A L; angulo autem une conflituatur æqualis un
deinde ipfi DG onatur æqnalis AK, 8: à punéîto x plano
par BAL ad re os angulos cerigazur au; manque ipfi , ,Lhujuç
G F æqualis K a, a: H A jungatur. dico angu nm folidum ad
A qui angulis au. BAH un. conunewr, æqualem erre
folido angulo ad D, angulis suc EDF me contente. fu- I»

M 3 . mamm-



                                                                     

182 Epcmms ELEMLN’ronçu
mantur enim æquales redanhneæ Ah Dg, 8: Jungantur un
Il n. ce. quoniam igitur tu; erpçndxmlans fait ad rub-
jeâtum pianum, 8c ad omnes te s lineas (page Iplam con-

.gl 3.136. flngunt, funtque in fubjeéto plane, mélos facto: d angulos.
hum urerque igitur angulorum pan FGE rectos elt. eadem ra-

tione, 8: uterquc iplorum HKA HKB elt reétus. a: quo-
niam du: KA As.duabus A, L D. en DE æquales (un: altcra .alteri, 8c angulos æ uales

.4. primî. continent; erit c ba s un:

. bafi Lcæqualis. cit autem B E8c KH æqualis cr, arque L Cangulos reâos continent.

F Fæqualis aigitur erit HB ipfi ,
FE. rurfus quoniam duæ AK KH duabuls DG a? æ ualc!
faut, 8: naos continent angulos; erit, bafis AH 1 DE
æqualis: eft ne A8 æqualis DE. duæ igitur HA A a dua-
bus FD DE unt æquales; a: bafis H a cit æqualis bali vs.

fa. prixni. qrgovangulus f BAH angulo EDF æqualis erit. eadem ra-
mone, 8c angulus HAL angulo [me elt æqualis, quando-
quidem fi afl’umamus æquales A L D c, a: jungamus x L H L
ac PC, quoniam totus n A L elt æqualis toti a Dc, quorum
DAK ipfi EDG ponitur æqualis; cri: reliquus KAL aqua-
hs reliquo onc. 8c quoniam duæ x A AL duabus en ne
gquales mot, 8c an los æquales continent; bafis KL bali
cc laçqoahs erit. c t autem 8c Il! ualis a F, duæ igitur

I LI gui, duabus cc cr funt æquales; angulofque naos
comment: ergo bafis HL æqualis cit bafi Fq. rurqu quo-
niam duæ H A. A L, duabus FD Dc æquales Tant, 8c bafis un
æqualxs bafi F a; erit angulus H AL f æqualis angulo FD c- w
ode faétus et! angulus a A L angulo E D c æqualns. Ad datam
181m! "flan! 1106m1, 8: ad datum’in ipfa punâum, duo an-

L àulo folido æqualis ’angulus folidus conflitutus cit. (ëod

A cere opertebat. IPROP. xxvn. PROBL.
A! «(cum m9131." lineum 4’an fiIiJo paralldîfipeda fic

zèjimzfiter qugtum filidum [mufle epipedm
e ç" en.

l Sur méta quidem linea An; datum vero folidum pataude-
v Pchfiürp c D. opertet ad datam métaux üneam A à dato folido
ü" .ehPedo en fimüe, 8c fimiliter pofitum folidum panl-

°POP°dum defcnberc. Confiituatur ad rem lineam A 3,

. a:



                                                                     

6: ad datum in punâum A angulo folido ad c au.
183

lis a angulus, qui angulia a A H H A r: K A a continearur, ira a :6. hujng.
ur angulus quidem BAH æqualis fit angulo BCF, angulus
vero au: angulo ECG, 8c I La
adhuc angulus HA x angulo M
ccr,d&filar5uracadcc, - Dira 3A ad AK, ur autem Pcc ad cr, ira KA ad AH. ’- ergo ex æquaii ut ac ad in a G
cr, .ira erit 8A ad AH. XI *complearur paraiieiogram- A ’ B v C E
mum EH, a: AL foiidugn. .quoniam igitur cit ut Le ad
cc, ira 8A ad Arc, trempe, circa æqriaies angulos EGO au:

, lutera fun: proportionaiia; erit paralleiogrammum KB a-
rallelogrammo si; Gmiie. eadem quoque rarione par le-
iogrammum EH fimiic elt paraiielogrammo cr, 8c parafie-
logrammum un paraiieiogrammo un. tria igitur paralleloo
ramma ,foiidi AL rribus paraileiogrammis iolidi on finir-
ia funr: fed tria tribus oppofiris funr c æquaiia, ô: fimiha.

ergo rorum A L folidum rori folido en fimile erit. Ad daram
igiturreâam iineam A]; dato foiido kparalieiipipedo cn fi-
mile, 8c fimiliter pofirumfolidum parallelipipedum AL de-
fcriprurn cit. de facere oporrebar.

PROP. xxvmg THEOR.
Si filidum nulle]: ipea’um lama. [avatar flago-

naler oppâtommpplanommf ab rye phm’ïfiriam

jflabilur. i ASoiidum enim paralielepipedum A a piano cDBP feeerur
per diagonales oppofirorum lanorum, videlicet c F DE. dico
folidum A a à piano cm: F bi riam fecari.
Quidam enim æquaie a elt ce 1? trian-
gulurn triangule car, rriangulum veto C
A DE triangula DEH; cit autem 8C CA 6*
paraileiograrnmum parailelogrammo DE
æquale i, oppofirum enim elt; 8: parai-
lelogrammum si. æquaie paraiieiogram-
m0 CH;.erir prifma contenrum duobus
rrianguiis ce? Ans; 8c tribus paraiie- D ! H
logrammis a E Ac ca æquaie prifmari, A
quad centinetur duobus rriangulis c113 A E
DLH, 8c tribu: paralielogrammis CH
8c au. c a; etcuim inuit, ô: numero -
8c magnirudine æqu ibus continenrur. ergo rorum An foli-

v A M 4. . dum

b ra. kari.

a Cor. 2.4.,
bruina.

c surinai.

fulmina.



                                                                     

1 8.4

a 34.primi.

6 8. primi,

c 24.. hujus.

EUCLIDIS ELEMEN’roxUM
dura à piano une bifariam feeatur. (yod demonfirare
oportcbat.

PROP. XXIX. THEOR.
Salirlg parulielepipecla que in adam flint lmfi, à ea-

dem altrfudine, quorumflante: Ilncæjùnt in eidem
wifi: lineis, inter fifimt 437144114.

Sint enim in eadem bali An foiida paralleiipipeda en
CN, eadem airirudine, quorum liantes AF Ac LM L N cr)
CE 13H arc fint in eifdem reâisqiineis en DE. dico (ou.
dom CM folido en æquale :D E .H
eiTe. .Quoniam enim parafie-
iogrammum cit utrumque
ipforum CH OK; erit ca, ’
unique ipfarum DH Ex aæ-
qualis, ergo 8c DH cit æqua- C
lis Ex. commuais auterarur .
EH. ,reliqua igitur DE æ- A .qualis cit reiiquæ H x. quare 8c Il BEC rrianguium CR æqmle
triangule une. parallclogrammum autem DG cit æquaie
paralleiogrammo H in eadem ratione 8c AFG rnanguium
æquale cit rriangulo LMN. en: autem parailelogrammum
cr paralleiogrammo c au, 8c paraiieiogrammum cc pa-
ralleiogrammo EN æquale: oppofita enim funt. ergo ô:
prifma contenrum duobus trianguiis AN; DEC, 8c tribus
paraiielogrammis A!) DG cc en: æquale prifmari, qued
duobus trianguiis LMN HBK, ô: tribus paraiielogrammis
BM NH un continerur. commune apponarur foiidum, cu-
jus bafis quidem paraiieiogrammum A8, oppofitum autem
ipfi G EH M. ergo rotum CM folidum paraiieiepipedum toti
foiido paraileiepipedo on elt æquaie. Solida igitur parafie-
lepipeda quæ in eadem funt bafi, 5: eadem altitudine,
quorum Ranges funt in eifdem métis lineis, inter fe funr æ-
qualia. QIod demonitrare oporrebat.

PROP. XXX. THEOR.
Solida paralldepiped’a que in eadem faut 5M, 6’ n-

dem altitudine, quorum [lames nonfimt in rifle":
wifi: [bien interfifimt æqualia.

Sint in .cadcm bnfi A a folida parailclepipeda CM en &
eadem alurudine, quorum (tantes AF Ac LM L N on CE

. " l 5H



                                                                     

L133]: XI. ’13;-BH 8K non (in: in eifdem reâisiineis. dico folidum CM
foiido» c N æquale efl’e. producantur enim me D K, 8c a a:

FM, convienianr- ï o . K R
ue inter e pun- - Ris a a; 8C nd- î ’ i H Phuc producantur G 1,. irJîE-LBKD

P M G a ad o P

punâa: 8c A x n . dL0 cp sa jun-gantur. foiidum

CM, cujus bafis Li Bquidem ACBL pa- ,
raiieiogrammum , n
o ofirum autem, -ip a D H M en: A cnæquaie foiido co, cujus bafis paralleiogrammum A en L 41’.bujus.
8c ci oppoiirum xpno, in eadem enim (un: bafi ACBL, 8:
ipforum [tantes AF Ax LM Lo cr) ce au anvfunt in
eifdem mais lineis F0 DR. [cd foiidum co, cujus bafis
quidem arailelogrammum Aan, oppofirum autem ipfi
un o e a æquaie folido CN, cujus bafis A ca L parailelo-
rammum, 8c ipfi oppofimm cucu. etenimjn eadem
un: bali Ac’nL, 8teorurn Rameur; A); en op Lu La
a: sa funr in eifdern métis lineis ce NR. quare 8: CM
folidum foiido en æquale erit. Solidaigitur paralieiepi-
pcda quæ in eadem flint bafi, 8: eadem alrirudine, quorum
liantes non fun: in eifdem reétis lineis, inter [ç fun: æquaiia.

(laod demonftrare oporrebat. 1
PROP. .XXXI. THEORK

Solida paraflekpipea’a gage in æqualibu: fioit lmfibm,
é eadem altitudinet inter]: [untIæguaIim

Sint in æquaiibus bafibus A8 .CD foiida paraiielepipeda
AE cr, 8: eadem aitirudine. dico foirdum An fonde-cr:
æquaie die. fin: primo (tan- A H o au V
tes HK RE AG LM ce DE

c: ne ad refilas anguios .baiibus A3 c1): angulus A Tautem .ALB angulo cap L B c F
fit inæqualis, 8c produœrur

ipfi ca in direCtum RT: -confiiruarurquea ad reétam . A Y CLX
iineam a r, 8c ad punâum in ipfa a, angulo ALa saqua-
lis A angulus un. .8: ponatur ipfi quidem AL æquaIiSaag.ptîmî.

R17, v .



                                                                     

«sa EUCLIDIS ELBMENTORUM
a-r, i vero LB æquaiis RY, 8: ad punâum r ipü a?
paraiie ducatur v x, compleaturque , parailelogrammum
tu, 8: ira folidum. quoniam igitur duæ ra Rr-duabus
AL La æquaies mut, 8: angul’os continent a: uales; erit:
paralleiogrammurn a x æquale 8: fimile par elogrammo
HL: 8: quoniam rurfus AL cit æqualis RT, 8: LM ipii tu,
a lofque æquaies continent, paralielegrammum a? pa-
rai eio ammo A u ualc 8: fimile erit. eadem ration: L E
paralle ogrammum ipi s r æquale cit 8: fimiie. tria igitur
parailelogramma folidi A a tribus parallelogrammis olidi ’
in: æquaiia 8: Emilia funr. Ted 8: tria tribus oppofita 8:

son. a4. 6 çquaiia fun: 8: fimiiia. rotum igitur A E folidum parallele-
un pipedum roti folido parallelepipedo in: cil æquale. produ-

cantur Da in, conveniantque inter fe inpunéto a, 8: par
’r Ipfi D9 parallela ducatur TQ, 8: producantnr T on,
.8: convenianr in v, complearurque folida a? a l. f0 idum
igitur «en cujus bafis en: a a? parallelogrammum, oppofirum

01,. m. autem ipfi un, cit t æquale folido aMr, cujus balis cil: a?
paraiielogrammum, 8: oppolirum ipfi Yo, in eadem enim

C K PI F441E .3;- q"r 11 Q
A H o D VV
i V . RL. B C * *au. ’ Y G. X

fun: bali a a, 8: eadem airirudine, 8: eorum [tantes un a r
reçu sz SN «tr rein eifdern (un: reétis lineis 9x zo. .
fed (olidum «n auiuale elt folido AE. ergo 8: un folido
A a elt æquaie’. prærerea quoniam parallelogrammum a a x ’r
cit æquaie paraiielogrammo 9T, erenim in eadem eitlbafi
n’r, 8: in eifdem parallclis n’r 9x. 8: paralleiogrammum
aux? parallelogrammo c1) cil æquaie, quoniam 8: ipii
A! elt æquale; parallelogrammum 9T æquale cil: parai-
ielogrammo cD: aliud autem elt parallelogrammum DT.
et! igitur ut en bafis ad bafim DT, ira 91- ad ipfam DT.
8: quoniam foiidum aralielepipedum c1 fecatur piano ne I

I planis oppofiris parai e10; cri: ut Il cn balis ad bafim DT,
Ira folidum c1: ad RI folidum. eadem ratione quoniam fo-
iidum paralleiepipedum a! fecatur piano a a oppoiiris pia-

daphujus. nis parallelo, unir bafis «lad bafim DT, ira cri: folidum
a si» ad ru folidum, fed un en bafis ad bafim DT, ira bafis

9T ad ipfam ra. ut igitur folidum cr ad Ri folidfuîr:j ira

a 01 urn



                                                                     

a

cil: æquaie folido AL. ergo 8: - A a ipii c a

Ltaan XI.
finlidum sur ad folidum a r. quod cum utrumque folidorum
CF a? ad folidum R I eandem habet proportionem, l’oli-
dum c a foiido a: en æquale. folidum autem sur ottenfutn

K
Il! E

i
Y

Li B
le elfe f ido cr. ducanrur f a
ad fubjeâum pianum perpendic

’J P

En?

a?
ar

P
N

zquaie erit.
I.

S

x0 Yl)

.n.C
Sed non fiat liantes Ac Hi: au Lu en or Dr as ad teflon

angulos i s A a cl) bafibus. dico rurfus folidum AL zquao
I R

Fi: N9 Px, 8:plano in punais a r y o. a x n r occur-
rant,8:junganrur a1- yo av r0 xi: x9 QI fi. æquale
igitur elt K0 folidum foiido P r; in æqualibus enim (un:
bafibus KM n, 8: eadem altitudine, quorum [tantes ad
reâos angulos (un: bafibus. ied x0 folidum folido A a en:
a æquale :. folidum vero p1 z ualc a foiido CF. fi quidem
in eadem (un: bali, 8: eadem a rirudine, quorum (tantes non
fun: in eifdem métis lineis. ergo 8: folidum A a folido CF
æquale erit. Solida igitur pamnçlepipeda na: in æqualibus
funr bafibus 8: eadem, altitudine,° inter e funr æqualia.
de demonfirare oportebat.

PROP. XXXII. THEOR.
Sûr]: paraflclepipeda page eandem baient altilurli-

un, inter je fan: ut bafer.
-8int folida parallelepipeda An en, quæ eandem altitu-

dinem habeanr. dico inrer (e elle ur baies; hoc cit ut a:
bafis ad baüm CF
irarüiiidum AB ad
en folidum. ap-
plicerur enim ad

.reôtam lineam FG
parallelogrammOA-
a æ ualc au, 8:
a balili EH eadem A

D K

F

a ü 1-!compleatur.altitudine ipfi cn foiidum paralielepipedum a:
foiidum igitur An foiido ce: cit a æqualo; in æqualiial3843r.hujut. l

enim

.187

a 9. quint;

unékisx EG M, r En Ennui-a.
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6 as. in)".

A Cor. a4.
hujus. -

EUCLrDis ELEMENTORUM
enim (un: baGbus A a a H, 8: eadem airirudine. iraque quoniv
am folidum parailelepipedum C r: piano D G feeatur o’püfitis
pianis paralielo; erit ut bar bafis ad bafitn ne, ira oi um
HD.ad Dc folidum; arque cit bafis quidem r: H bafi AL z-
qualis, folidum veto OK zquaie foiido A a. elt igitur 8:
ut Ait bafis ad bafim CF, ita folidum An ad folidum CD.
(fine folida par-alleiîgiPeda qua: eandem babent altitudi-
nem, inter fe (un: ut . . (En demonitrare oporrebat.

mon xxxm. THEOR.’
&milia 101M; parallelepipeda inter [à front in Ath-pieds

proportion: bomolagamm Iaterum.

Sint fimiiia folida parallelepipeda A a cD. lattis autem AI
homologum lit lareri c a. Dico folidum A a ad en folidum
rripiicatam proporrionem habere ejus, quam habet A 8
ad CF. .producanrur enim a]: El. EM in direâum ipiis A a
CE HL: 8: ipii quidem CF æquaiis ponatur a K, ipfi veto

n: æqualis En; - a x8: adhuc ipfi r: a D
æqualis EM, 8: au
KL paralleiogram- J

P

mum, 8: K0 fo-
lidurn complea- N
tur. quoniam igi- Np-F . A
tur duæ K8 EL c
duabus CF FN
æquales funr: fed
8: angulus 1c a L
angulo en: cf:
æqualis; quia 8: ’
angulus A E G ipii c F N 0b fimilirudinem folidorurn A a en:
erit 8: KL parallelogrammum fimiie 8: æquaie paraiieiogram-
m0 c N. eadem ratione, 8: parallelogrammum r: M æquale cit
8: fimiie paraileio rammo CR, 8: adhuc paralieio rammum
on ipfi Dl? parai eiogrammo. tria igitur paralle ogramma
folidi K0 tribus parailelogrammis CD folidi æqualia 8: fi-
milia funr. fed tria tribus oppofiris æqualia a (un: 8: firnilia.
rorum igitur K0 foiidum æquale cil: 8: fimiie rori folido.
CD. compleatur GK parallelogrammum , .8: à, bafibus qui-
dem GK KL parallelogrammis, altitudine vero eadem ipü
A a, foiida compleanrur a: L P; 8: quoniam 0b fimiiitudi-
nem folidorurn An CD elt ut AE ad CF, ira EG ad En; 8:
au ad sa; æquaiis autem se ipfi au, 8: a): ipfi 8L, 85

i r R



                                                                     

I. 1 a a a XI. 189
in: ipii au. erit ut AE ad arc, ira ca ad in, 8: Ha ad
KM. fed ut A aquidem ad E K, 6 ira A G parallelogrammum i r. fait
ad parallelogrammum 6K1 ut autem ou ad in, ira 6K ad
IL: 8:ur 6H5 ad au, ira rand KM. 8:ur igitur Ac pa-
raiielogrammum ad parallelogrammum G K, ira si: ad KL,
8: r a ad KM. fed ut Ac quidem ad GK, ira e A a folidum :32. bujus.
ad folidum Ex: ut autem 6K ad r: L, ira folidum a: ad
Pr. folidum: 8: ut PE ad KM, ira l’L folidum ad foiidum .
K0. 8: ut igitur foiidum As ad folidum a x, ira d a x ad PL, «triquant.
8: PL ad x0. fi autem quatuor (in: magnitudines deinceps
prîggrrionales, prima ad quartarn triplicatam proportionem
a h r ejus, quam habet ad fecundam. ergo 8: A a foiidum ad v ligne!"-
folidum K0 triplicatam habet proportionem ejus, quam An quim-
ad a x. (cd ut An ad a x, ira AG parallelogrammum ad pa-
rallelogrammum G 1:; 8: A a recta linea ad ipfam a K. quare
8: A a foiidum ad foiidurn 1: o triplicatam proportionem ha-
bebir ejus, quam A a habet ad E x. æquale autem elt folidum
x0 folido en; 8: mâta linea in: reâtæ c a elt æquaiis. ergo
8: An foiidum ad folidum CD triplicatam habet proportio-
nem ejus, quam iatus ipfius homologum AE habet ad c1:
homologum latus. (En demonitrare oporrebar.

Car. Ex hoc manifei’rum CR, fi quatuor reCtæ linea: pro-
portionales fuerint, ut prima ad quarram, ira elfe folidum
parafielepipedum quod fit à prima ad folidum qu,od à
ecunda, fimile, 8: fimiiirer defcriptum 5 quoniam 8: prima

ad quatrain triplicatam proportionem habet ejus, quam habet

ad ecundam. i
PROP. .XXXIV. THEOR.

cÆquaIinm filia’omm araIIeIepi dorant reei «antan V
hales à altitadine: fév wurfzefolidarum pzallelepia
pea’arum recipromntar infra à altitudiner, en inter

je fun: regardiez. .
Sint æ ualia folida parailciepipeda A a cD. dico ipforum .-

bafes 8: a tirudincs recipro- la il R D
cari, hoéei’ruraH bafis ad G M ’ a;
bafim ne, ira cfle altitudi-
nem l’olidi C D ad folidi A a

altitudinem. Sint enim pri- t L I
moflantes AG sa LB Han 1’
CM N! on anadreaos iangulos bafibus. i forum. c Ndico ut En bali: a bain! un in sa: CM a ne: (liai?

is

l



                                                                     

ne

a 7. quinti.

G sa. hujus.
c 2.5. huj us.
d a. Iextî.

a gnirajua.

EÙCLIDIS ELEMENTORUM
bans nu-bafi NP fit æqualis, ei’r autem 8: AB folidum æ;

ualc folido en; erit 8: CM æquaiis ipfi AG. fileraim ba-
êbus a H N P æquaiibus exiitentibus non (un: A G C M altitu-
dînes æquales, neque A a .folidum. foiidolc D æquaie erit;
ponitur autem æquale. non igitur inæqualis elt altitudo c M
airirudini AG. ergo æquaiis lit necefiè cit; ac propterea ut

E H bafis ad bafim N P, .ira erit CM ad - A G.
At vero non fit bafis x B
EH æqualis bafi NP.
fed a H fit major. elt G
autem 8: A a , foli-
dum folido c D æ- L
quale. ergo major cit H
CM ipfa Ac; alio ui
rurfus fequeretur o- I A E
iida A a c D æquaiia non elfe, qué ponunrur æquaiia. il»
que ponatur CT æqualis ipli.A G: 8: a bafi quidem NP, al-
titudine auzem CT folidum parallelepipedum ne complea-
tur. quoniam igitur folidum A a [olido CD cil: æquale, aiiud
autem aliquod cit v c, 8: a: ualia la ad idem eandem habent
Froportionem; erit ut A3 oiidum ad folidurn vc, ira en
oiidum ad folidum CV. fed ut Ai; folidum ad folidum ’C v,

ira 6 bafis a H ad N P bafim; æque aira enim fun: A a c v Iolida.
ut autem folidum en ad ipfam CV, ira c M P bafis ad balrm
DT, 5C Mcdad CT- 8: igitur ut bafis EH ad NP baiim, ira
Mc ad CT. elt autem CT æqualis A G. ergo 8: ut EH bali:
ad bafim NP, ira. Mc ad Ac. ,quare folidorum parailele i-
Fedorum A a CD baies 8: altitudines reciprocantur. Ru us
olidorum parallelepipedorum An cD baies 8: altitudine:

l’ËCÎPI’OCC’mur: firque ut EH bafis ad bafim NP, ira foiidi
CD altitudo ad altitudinem foiidi A a. Dico folidum A n fo-
lido CD æquale die. finr enim rurfiis liantes ad reâos an-
guios bafibus. 8: fi quidem bafis En fit æquaiis bafi NP,
clique ut EH baiis ad bafim NP, ira altitudo foiidi c D ad
folidi A a altitudinem: erit. folidi en altitudo altitudîni f0-
iidi A a æ ualis. folida autem paranelepipeda, quæ flint in
æquaiibus afibus 8: eadem altitudine inter fe v æquaiia (un:
ergo folidum A a foiido cn en: æquale. Sed non fit a H ba-
fis æqualis bafir N P, 8: fit a H major. major igitur et! 8: fo-
lidi en altitudo altitudine folidi An, hoc cit CM ipia Ac.
ponatur ipfi A G æquaiis rurfus cr, 8: fimilirer fclidum cv
complearur. itaque quoniam efl: ut EH bafis ad.bafim NP,
Ira M c ad i (in: A c; aequalis autem et: AG ipfi CT: erit u:

En 8.14? bafim, ira Mc ad CT. [cd ut bafis au ad
N!



                                                                     

Lraaa XI. ne:«P bafim, ira An folidum ad folidum vc; æque aira enim
fun: folida A 3 CV. ut autem Mc ad CT, ira 8: MP bafis ad
bafim PT, 8: folidum c D ad cv folidum. 8: i tur ut foli-
dum A3 ad folidum cv, ira CD folidum ad olidum cv.
quôd cum utrumque folidorum A a CD ad ipfam cv ean-
dem pro rtionem habitat, erit A 3 folidutn folrdo en æ-
quaie.’ od demonfirare oportebar.

Non finr autem (tantes sa 3L GA KH, xN Do Me tu
ad reétos angulo: bafibus ipforum: 8: a punais ne a r,
x M D a ad plana bafium a H N P ducanrur perpendiculaires,
qua: pianis in punais s T r v, q; a a occurranr 8: corn-

leanrur fonda av x a. dico 8: fic æqualibus exiflenribua
àhdis A 3 en, bafes 8: aititudines reciprocari, (cil. ut EH

baiis ad bafim NP, ira r n inefl’e altitudinem folidi

.CD ad folidi A 3 airi-
tudinem. quoniam e-
nim folidum A3 foli-
do CD cit æquaie; fo-
lido autem A 3 æquale
efi f folidum 3T, in

eadem manique (ont si).bafi r K, 8: eadem al-, A C Nrirudine; quorum (tantes non (un: in eifdem mais lineis:
8: folidum Dc cit «æquale folido Dz, uod in eadem fait
bafi xa, 8: eadem altitudine, quorum antes non (un: in
eifdem reétis lineis; erit 8: pridum 3T folido Dz æquaie.
æqualium autem foiidorum parallel ipedorum, quorum al-
titudines bafibus ipforum (ont ad re os angulos, baies 38:; a: une
aitirudines reci rocantur. elt igitur ut r x bafis ad bafim x a, dsmonfirlï
ira folidi Dz rirudo ad altitudinem iolidi 8T. arque elt "’-
bafis quidem. F i: bafi EH æqualis, bali: veto xa æquaiia
bali N P. quare ut E H bafis ad bafim N P. ira cit altitudo fo-
iidi D z ad lolidi 8T airirudinem. eædem autem (un: altitu-
dines folidorum Dz ne, iremque folidorurn BT 3A. en
igitur ut EH bafis ad bafim NP, ira foiidi Dc altitudo ad al-
titudinem folidi A3. ergo folidorum parallclepipedorum
A3 CD bafos’8: altitudines reciprocanrur. Rut us folido-
rum parallelepipedorum A3 CD baies 8: altitudines re-
ciprocenrur, firque ut au bafis ad bafim NP, ira airi-
rudo l’olidi en ad folidi A a altitudinem. dico folidum A3
«folido on æquale cire. iifdem nainque conflruétia, quo-
niam ut E H bafis ad bafim NP, ira foiidi en altitudo ad ai-
rirudinem folidi An; 8: bafis quidem EH et: æquaiis bali
sa; N? veto ipfi an; en; a; si: gag! sa badin xa, in

’ - airirndo

n k
P Xè .lssàhlivr’



                                                                     

:19: EUC’LIDIS ELEMENTORUM
altitudo folidi en ad folidi A n altitudinem. eædem autem
(un: altitudines folidomm au 8T, 8: ipforum en DL en
igitur ut px bafis ad bafim x11, in folidi DZ altitudo ad
akitudinem folidi ET. quare folidorum 3T Dz parallclepi-
pcdorum bures 8: altitudincs reciprocamur, quorum autem
folidorum pmllelepipedorum altitudine: (un: ad reâos om-
gulos bafibus ipforum, a: bafcs 8c altitudincs reciprocanmr,
ca inter fe (un: æqualia. ergo 3T foüdum folido DZ cit æ-
gualc. (cd folidum quidem DT æquale cit folido a A, erenim
in cademcfunt bafi px, 8c eadem altitudine, quorum Rames
non fun: in eifdem mais lineis: folidum vero D z cf: æquale
folido oc, fi quidem in eadem funt bali x11, 8c eadem ab
tîtudinc, 8: non in eifdem redis lineis. ergo 6c folidum A8
folido c1) elt çaquale. (Qui demonfhare oponehar. .

PROP. XXXV. THEOR.
Sifiut duo anguliplam’ 4 144,65, Quorum verticibux [24in-

. me: "En? linea inf ant, que cum mais lineis à
principio pojitis angulo: tontinez»! naïades, 411cm";
alteri; infinblimilm: autem fumantur 9m30!)- pnnâa,
aryle ab ipfi: tu! plana, in 71:11:14: füflt, anguli per-
pandiculdra ducatur; à (mafia, que à per-
penaïcalaribu: fiant in p14)": 4d prima: agalaxjun-
gantur "a; linea: cum fablimibm agada: an-

gulo: cantinebanl. . .
Sint duo anguli redtilinei æquales BAC sur: 8: à pun-

ais A n fublimes mais linea: AG ou confiituantur, qua
cum métis lineis à principio pofitis æquales angulos conti-
nent, alterna: mari: ngulum quidem M DE æqualem an-

gulo a A8, ngulum A Dveto un: angulo (me .æqualetn: &fumanrur ’ ’
in ipfis AG ou quæ-
Vis puna: c, u, à qui-
bus ad plana pet BAC
EDJaucantur per-
pen res c L M N
mmtes punis in Apané-fis L N; L A .1? .-
un maganant. oangnluchLan louonæualem
flè- Pomtur ipfi D M æqualis A 8,6: à; a ipfi c Lqparal-
[en «am! un. citantem cr. perpendiculagiç ad pluma!

Pa.



                                                                     

LIBER XI. 193
pet ru c. ergo 8: a x ad a planumuper a AC perpendicuch a a. hujur.
erit. duçanmr à punais K N ad métas lineas un ne par on
perpendiculareaxc NF x3 N a, 6c ne ca MF P8 jungan-
tur. quoniam igitur quadrarum ex HA æquale Mit quadra-
ris ex H x KA; quadrato autem ex x4 æqualia 6 fun: ex b 4.7.prîmî.
xc ÇA quadras: erit quadrarum e; HA quadraüs ex tu:
K c ca æquale. quadratis autem ex a: x c zquale elt qua-
draturn en ne. quadratum igitur ex HA quadratis ex ac ce
æquale erit: 8c idcirco lus. Heu c et! nant. eadem
ratione 8c angulus DEMI re us cit. ergo angulus ACH ipfi
Dru en: aequalis. en; auteurs: une angulus æqualia an-
gulo mon duo igitur triangula funt M ne au c duos an-
gulos duobus anguli: œquales hqbemia, siterum alteri, a:
unurn lntus uni lateri. aequale, quad uni aquilin!!! angulo-
rurn fubtenditur; videlicet ru i ou. ergo 8c relique
lutera reliquis Iaterlbus Jæquflia abebunt, alterum alteri.
quare A c cit æqualis n F. fimiliter demonfirabîmus 8c A n ipfi
DE æquale elfe. junganurr enim un u’ a. de quoniam quadra-
mm ex A)! efl: æquale quadmis ex A: tu; quadrato au-
tem ex AK æqualra fun: quadrata ex A B 3x: ernnt qua-
drata ex Al un ne quadrato ex AH æqualia. fed quadra-
tirex 3K KH æqutle en: ex sa quadratum; reâus enim
angulus en: un, propteree quod a: 1-1 1c perpendicularis en:
Id fubjeéturn plmum. quadratum b igitur ex un sequnle eft
quadratis ex A a au. quare angulus un creÉtus et!" eadem
ratione 8: angulus ou; en: mitas. efi autem 8c BAH an-
gulus æqualis angulo a ou, ira enim ponitur f arque en: A a
æqnalis DM. ergo 8c AB ipfi on defl: æqualis. quoniam
flan 4c quidemeftzqualis D17, A3 vero ipfi ne; ernnt
uæ CA un duabus FD DE æquales. fed 8c angulus me

o FD E dt æqualis. bafisd c igitur ac bali EF, 8c trian-
um triangulo,& reliqui anguli reliquis angulis æquales faut.

ergo angulus AC n engulo D t: a e11: ualis. cit autem a: reétus
ac: æqualis «au D F u. (par: reliquus 3c x reliquo
un: æquaüs. eadem ratiône, 8c cm: angulus elt æqualis
angulo un. itaque duo triangula faut ne; F a N, duos.an-

duobus angulis æquzles habentin, alterum alteri, 8c
mm 18m5 uni lateri æquale, qued ei’c ad æquales angulus,
videlicet wifi en ergo &irdiqua Inter: reliquis lace-
ribut me bebunr. ennuis finn- efi et ipfi m cit
autem a: Ac. ipfi on agnus. quine du ac cr: dam:
ma tu æ et (in: a a: reflua couinent angulos. bafis igi.
un A! zqmlie M ou. 8: aman fit zqualia DM,
a: 0d fi: en tu qundmum qudmolex ou zquale.

mmau (un: aux tu ete-.
.. . .

’e 4mm

d icprînua

o 4. primî.



                                                                     

tu Eucno’is ELnnnN’roxUM
nimreaua ethnguluaaxn. quadratoautemexouæqua-
lia fut quadrata uns NM, qued angulus mm reflua En.
quadra: igitur ex A: [Il quadratis exomrmfunt æquo-
lra. quorum quadrature: a: cquale cit quadrato ex on.
30 reliquum ex tu uadraturn reli uo quadrato ex un

squale. &ideo r linea nxip arnaquais. qued
cum du ru AK duabtu un un æquales fiat, altera al-
teri, a: bali! HK bafiuuofieufa fit squaw; angulusuax

n.prini.angulounnæqualinferit. Œdoporœbatdemonfinre.

Car. Ex hoc manifeihnrn elt, fi fin: duo anguli plani re&i-
linei agnates, ab ist autem confiituantur fublirnes redz

v limez quales, qu: cum mais lineis a principio fuis
æquales continent angulos, alterum alteri, perpe ’cula-
res, qu: ab i fis ad 1ans, in quibus (un: primi anguli, du-
cantur, inter e en eue.

PROP. XXXVI. THEOR;
à? ne: refit linea. «particule: fiat, folidum paral-

qrrod tribu: fit, dagua]: a]? folklo pa-
r a piperie 9qu fit, à media, eguilatm quidem,
tynianguln autem «trame. .
Sint tres me: une: pro rtioualea A n fit Ici]. ut a ad

guitarel c. folidumpczluod fit ex ipfig’a n c, æquale

e o’ o t ex tero uide ui n Ioautem antedîâo. Exporfatur olidus a q lusnal’d æorîœïus

tribus anguli: planis pas en 85D; ipfi quidem a po-
natur œquahs unaquæque ipfarum ne en u; 8c foiidum

A H æ . . a
3 x CË’

M 41- ’ r zpanhelcpipedum a: compleatur:- ’ fi vero A atur a.
quant Lu; &adredamlineamâpu,&adpï1n&umin

au. hujua. ipfa L, œnfiituatur a m9110 folido ad taquais angulus con-
ttenru: HL! un aux; &ponatur W quidemnæqualia

au, ipfi vero c æqualis Lx. quoniamigitur elt Il: A ad a
ira a ad c, æquahs autem cit a ipfi Lu, a: a unicuique
ipfarum L8 se ne en, 8: c ipfi pigeât ut un ad et:

. ira



                                                                     

LIBER XI. gy;in en ad Lx. 8c armai-squales angulo: aux en la-,
rera funr reciproca- ergo M x paraileiogramrnurn pardÏelo-
gramme a r cit 4 squale, a: quoniam duo anguli phni reüi- b un fuît
linei mutiles (un: ces un, 8.5 in ipfir ublimes redue

a linea: comtltuuntut La en saquait-.5 inter fr, 8: cum métis
lineis à principio (mûri; æqualea tourmentes os, alte- .
mm alteri; ernnt ç perpendiculaires qua à pua, i n p admet. 3;.

lamper MM ces ducuurur, inter le .æquaies. ergo fo- lutins.
rida L a si; cadrai faut altitudine. quæ Vçtp in æqualibus
bafibus funr folida parafiele ipeda, 8: eadem altitudine, inter
fe l (un: aequalia. ergo f0 idum HL æquale elt Solida En. 43mg".
arque et! folidum quidem un. quod fit intimas A] calo-i
lidum-vero en quad fit ex a. Si igitur ces ruât:
proportionales tint, folidum araüelepipedum uod fit à
tribus, æqualeeft folido panne epipedo quod fit, I c. Quod
demonfirare oporrebar, a ’ ’ i ’ v - ï

PROP. XXXVII. THEOR;
SI” quatuor rçâæ linceproportiomler fint, v (ab

ipjis fiant filiale paraflelepipeda fimilia 09203M-
ter defcripta propprtz’nnalù ernnt. :Etfi-yrw ab

fiant jalia’a paralldcplfieda fmilia bilirnü’ter de.
firiptq proporttbmlig fiat; é ipfe m9: liner: pro:

fanion!" trantr- I i , 4 ’ I
Sint quatuor redue lineæfmportiouaiee A a. en a F en, fis

(cil. ut au ad co,.ira en a c H, 8: defcribantur ab ipüs A a
en ne en Emilia a: Emiliter polira folida elepipeda
æ talc un: par lciltijco ut rida] Îd ira engin: adage.-

oamemmo nm e IIIDKA ce o.Le, habebir a in ad à): tripîrlâtum proportionem gui 4 .

r. d I I w’ È À . r

A B 4 ü D E F (rquam au habet ad en. eadem ratione’ôc tolidum un ad
ipfum ne a tripliea’rarn groportionem habebir ejus quam.3-3,buju.,
habet E? ad au. arque eau: au ad en, ira a? ad ou.

.ur igitur .ur ad Lc,.ita un ad ne. Sed fit ut folidum Al:
ad olidurn Lc,-ita un folidum ad folidum ne. dico, à":

’ 1 f6 I



                                                                     

196 BuenrnrsE-teuzN’ronuu
reâalineaanadœMcmiraefiereaamuadipfam

Nain)". en. minium enim rurfus a: ad Le rriplicatarn b propor- t
rionem habet ejus (pour; habet ad c1); habet autem
a: un ad ne rripiicaram proportionem ejus quam se ad
en; arque ut a: ad LC,. ira me ad ne: erit .ur au ad
cn, ira se ad sa. Si igitur quatuor nase lineæ propor.
ricaniez tint, au. Woporrebar demonfirare. .

:PROP. XXXVIII. THEOR.
Siphon»: d’un!» reflmjit; 6’46 457m pan-

â’a mais W [ont in un plan, dalleriez ph-
ml Voir 11mm: ce in emmena pla-
aarm (amen cadet. -
Planta: nern and pianum au refluai fit, communi:

autem eorum eàio fit un, ô: in ipfo en piano, quodvis
munitionna. dico perpendicularem que a purifia
a ad pianum A8 ducitur,
cadete in ’ [am An. Non
enim; fed fieripotefi ca-
rt: extra, ut argtëcpîano

nain puna» (me: A
à punào autem F ad Da
in plana au perpendicula-

4 re.prirni. ris nducaturrre, quæ ’dem "1
64:.Def. &plano Coadfir Infiniment; &ecjungarur. quo-
hum- niam ’ rut arienne coca ad mana argiles; contingit

«tremplin: lineamquæefiineodemcnphno:
c;.ncf. erit sagum: retenais. fed 8: en piano A! ad (des
mais. agiles elt; reflua igitur en: me ne. quare trianguli
a amarre duo anguli duobusreâjfunc æquales; qued et! dab;

furdum. non igitur à punào E ad A]! pianum perpendicu-
laris and: extra redan lileampa cadet. :30 in ipfam
radar mufle efisr Siigitur planurn’ad pianum r nm Et, arc.
QIod oporrebar demonfirare. - -- t

x ’ PROP. xxxrxl THEOR.
Six Maïa un»: pianorum bien

” facturier arum pèr raine: me a ducau-
me; commis m fiâméf ï: parulie]:-
:-ppdidimeter, fefe bifiria’mfembunr. V

’11 rrao i tu , a: laensimerez; me 3m



                                                                     

LinnnÇXI. r978c pet (dianes laina (incantan- in: au; commuais autem
pianorum feâio en, a; folidr renflammai dimen- tir
ne. dico n ne [de bifariarn ecare, hoc en: a": quidem
ipfi T5, DT vero ipfi T6 æqualem elle. j tur enim
DY YE 3s se. quoniami ’tur Dx’parallela dt ipli ou, al-
rerni anguli par! YOE in! [e inquales alunir. a; quoniun .;,.primi.

n x quidem elt au» D k. r -lis on, X-Y vero ipfi x Y oYo, &angulos æqua- q vu Eles- continent; erit b g Ü 1. g ,m,bafis DY æqualis bafi i g * P" "Y E. 8c triangulum n- . lin triangula vos, 6c i T.’reliqui anguli reliquis
angulis æquales, angu-

lus. igitur xi! D elt æ- iqualis angulo OY E, a: B . e
0b id c redits. linea cit e r4.prini.2cv à. eadem Iit’ritiorie, vBSG méta e ,atque î .elt Bs æqualis se. 8C A aquoniamflca ipfi on æqualis ces: parallela, 8: ca cit
æqualis 8c parauela ipfi se; erit 8c on ipfi ne æqualis 8c
parallela; 8c ipfas conjungunt refiæ lincæ DE on: paral- i
lela igitur d en: DE ipfi ne. 8: fiimpta (un: in urraque ipfa- a 3;.ptirnî.
rum quævis panera D Y c s, 8c ’unâæ funr ne xs. ergo
ne ïs in uno «fun: piano. qu cum DE fit parauela ne, r7.hujru.
erit 8c en? angulus angulo BGT æqualis 4, alterni enim
(ont. en autem a: on angulus æqualisrfipfi c’rs. duo f I;.primî.
igitur font triangula DTY ers duos angulos duobus an-
gulis æquales habenria’, 8: utrum larus uni lareri æquale,
quqd uni æqualium an lorurn fubrendirur, videlicet a?
ipfi os: dimidia enim unt ipforum ne se. ergo 8: reli-
qua larera reliquis lateribus æqualia habebunt. quare DT
quidem en æqualis TG, Y’r vero ipfi T5. Si igitur in fo-
lido parallelepipedo, &C. (yod oporrebat demonilrare.

PROP. XL. THEOR.
Sijînt duo prifmnta le a: du, quorum miam quidem

bajim baba: para Iogrammum, .altcrum une Iri-
dngulum, à paralldogrammum duplumjît trianguli ;
en interfe (gadin errant.
Sint prifmata æquæ alta au D x F c H K1. M N. 6c unurn

quidem bafim babear parauelogrlêmmum A F, alterum vero

I c 13K



                                                                     

’19: Eucmors Ennui-cava: ,
en: niangulum, se duplum fit ne Welogrammum

’ aux. dico prifma mon" prifrnari sutura
"ne. Compleanmrenimax eofolida. &quoniain

pardi" elograrnm’ nm A? .-
-’ ’renx’eftdu-M 0 34-0
plain; maternée "N *a: panudogramrnurn L

nahphi. duplum arrimguli GH- -neurone parallelo-H, A A Cgrammurn parallelo-
gramme in: æquale.
’ me vero in æqualibus G x E F
taure! pedgfËÊIdaWu d r ah (uneunifias. i eadem ritu ine, inter e ’a 5quales igitur in: folidum folido Go. ar riezerl (olidi qui-

:58.th dem ax dimidium cmachin? prifma, olidi vero GO dia
midiurncefiprifmaGHKLMN. ergo un)" prii’rna prif-
mati GHKLMN cil: æquale. ,Si igitur fiat duo prifmara
æquealta, 8re. (210d demonitrare oporrebar.

avouois.
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EUCLIDI’S

.ELE’MENT ORUM
Lueur D’UODEC’IM’US.

PROPOSITIO. I. THEOREMA.
Simili: polkant; circuli: infertfla inter je finit a:

diamatraram quadrato. -

Sint circuli "en: FGHKL, a: in ipfis fimilia polygonal
A a c D a "in KL; diamerri autem circulorum (in: au
c N. dico ut quadratum ex au ad quadratum ex en, ira
cire A a c n a polygonum ad polygonum F c a x L. Jungan-
tur enim ne au KL au. &quoniam polygonum "en:
fimile cit polygone ne a ne; a: au: angulus angulo si? r.
et! zqualis: arque cit ut A
sa ad AE,iüGl-’âd FL. F
duo igitur triangula fun: rn Ai; en. unum angulum 3 E6

.uni angulo æqualem haben-

-ria, videlicet augulum a A a: M - Kangulo c FIL, circa æquales H a
auretn. angulo: latera pro- x
portionalia: quare triangulum [ne triangule par. æqui-’
angulum me; ac proprerea angulus a un æqualia cit an- .5, rem, p
gulo FLG. fed angulus quidem un angulo lm n et! ban-5 fluait
qualis; in eadem enim circumferentia confiitunr. angulus
autem ne zqualis beitangulo une. ergoôc aux an -
lus elt æqualis angulo me. cit autem &reétus c us e gr.çenii.
n am æqualis reao e ne. quare ,8: reliquus reliquo æqua- ’

l lis. æquiangulurn igitur ei’c triangulum A M3 triangule ne N.
ergo du: au ad en ira sa ad a 1?. fed proportionis qui- a 4.. fexri,
dem au ad on duplicata eit proportio quadrati ex au ad

N 4. quadraturn
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un. (mi, quadratum ex on; proportionis veto sa 0d G F duplicata. l
en: proportio A n c D a polygoni ad lygonurn F c H KL:
a: ut igitur quadmtum ex au ad qua arum ex on, in po- d
lygonum A ne D a ad r c H x L olygonum. une Emilia
polygonauuz in circuli: defcri mur, inter f: un: ut dia-
metromm quidam . ond demonftrare oporœbat.

L E M M A. .
M: magnitua’inibu: inequalibm expofitù, fi à

Mari auferatur mafia a)»: dimifium, à a! a
que»! "liguant :5, rafla: aufcratur mafia qui»:
dimidiam; à bac fmper fiat: relinçætur tamia
9:44:14»: magnitude que minari magnitudine expo-
jita miner erit.

d Sint du: magnitudînes inæqualcs A8, c, quarum major
1A8. dico fi ab ipfa A a auferatur majus quàm dimidium,
a: ab c0 quad reliquum efl, rurfus auferamr majus quàm
dirpidium, arque hoc ramper fit, reünqui tandem magni-
tudinem quandam, qua: magni-I , a.
aldine c miner erit. erenim c Îmultipliant, fier aliquando. major
magnitudine En. multiplicctur, A A1-
8C n DE ipfius quidem c multi- K ’ a"
plcx,. major autem quam An: .
dividatùrque DE in partes ipfi c
æqualcs DF FG on. 8: ab ipfa H
A8 auferatur ma’us quam dimi- J
dium B H, ab ip a vcro A H rur- F
(us majus quam dimidium Infe-
rarur H K, arque hoc fempcr fiat, - ’
quoad divifioncs, quæ funt in A B, A J
multitudine æquales fiant divifio- - .
bibus qua: in DE: fint i itur - B c D
diviüones AK tu H8, div’ onibus DF F6 en multimdine
çqualcs, 8: quoniam major elt DE quam au, a: ablannn
cit ab ipfn quidem DE minus quam dimidium a a: ab ipfz
vero An majus. quam dumidium au: erit -rcliquum en
reli uo H A majur.’ rurfus quoniam major elt G D, quam HA:
8c anfa’um en ab ipfa quidem au dimidium cr; ab ipfa
vero HA majus quam dimidium Hx: reliquum FD reliquo
AK majus mir. clique FD æqualis ipfi c ergo c quam AK
cit major. minor igitur et! AK quam c. ergo ex magnitu-
dine A8 reliât: sa magnitude 4K, expofin minori magni-

radine



                                                                     

L I a a x autudine c minot. mon! demonfirare oponebat. Similiœr au-
tem demonftrabinu, etiam û dimidra-ablata fuerinr. a)!

prima litchi. l v .
PROP.. Il. THEOR.

and; inter je fun: «t’râameroram’gudrata.

Sint circuli un! mou, dimetri autem ipfomm (in:
n D PH. dico ut quadratum ex no ad quadraturn ex p.3,
ira elfe circuli un!) ad "on circulum. Si emm pondra
fit ; ’erir ut quadratum ex un ad quadraturn e; "a, un enr-
culus A ncD ’vel ad fparium aliquod minus croula a ne H,
vei ad majus. fit primum ad minus
quod fit s. a: in circule E sa H defcri-
batur quadratum "ou. itague defcri-
puna. in circule (primum majus dt -
dimidio circuli mon , quoniam fi pet
pianota E F a H contingentes circulum
ducamus, erit defcripti circa circulum
quadrari edimidium EFGH. defcripto "www.
autem circa circulumquadrato miner c &3Lm5,
cit circulus. ergo quadratum E sa H
majus elt dimidio circuli mon. (ecen-
tur bifariam circumferentiæ a F F a c H
Hnin punêtisx L M u: aux x1? n.
L6 ou un un szunganrur. unum-
quodque igitur triangulorum a K»? F L6 ,
c M H H N z majus cit dimidio fegmenti ’ L
circuli in quo confiait: quoniam fi pet
punéta x r. M N contingentes circulum. .
ducamus, 8c parafielograrhma, quæ (un: d
in redan lineas El? po en me: comple-
amus; erit b unumquodque triangulo- amarinai.
mm En: ne GMH aux dimidium
parallelogrammi, qued ad ipfum elt. t
fed fegmenrum minus en parallelogrammo. quare unum-
guodque triangulorum sur ne aux! un: majm en

imidio fegmenti circuli, in quo confiffit. Hafce igitur
circumferentias bifafiam («antes a: jaugeurs redus lineas,
arque hoc femper fadentes, refinquemus tandem quædam
circuli fegmenra, quæ minora ernnt exceflü, quo circulas
mon ipfum s fpatimeuperat. erenim ottenfurn en: in
prœcedenti Lemmate, duabus magnimdinibus inquali-
bus expofitis, fi à majori auferatur majua quam dimidi-
um, 8c ab eo qued relinquirur, rurfus masz quam dimi-

’ dium,
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dium, a: hoc femper fiat; relinqui tandem
aliquam, quæ minori magnitudine expolira lit minor. ita-
que reliâa fiat fegmenta circuli a F6 H in mêlas lineas-x K
x? n. LI: on un un ne, quæ minora finrexceflù, quo
circulus ses)! ipfum s fpatium lapent. ergo reliquum
EKELGMHN ygonum mans erir (patio s. Defcribann’
etiam in circuo ABCD, pall gono EKFLGMHN Enfile
polygonum axoocrnn. e igitur ut quadrarum ex BD

u.hu3m.ad quadrarum ex en, cita Foly onum axaocvon ad
cdmensuras polygonum. j ucquadratumexanad

quadratum ex F H, ira an c n circulas ad fparium s. ergo a:
a u.quiuli. du: circulas a son ad fparium s, ira polygonum A x a o-

CPDR ad surnomma polygonum. major autem elt cir-
culus ancD. eo quad in ipfo cit polygono. uare ô: [pa-

. 14. quiritî. rium s majus elt c polygono a K F L G M H N. le 8c f inus-
ÊQÏOÆÏ quod fieri non poncif. .Non igitur cit u: quadrarum. on
ria. ’ad quadrarum ex en

ira a a c D circulus ad Ilpatium aliquod mi- -nus circulo une H. r .Similirer roitendemus -
neque eflè ut quadra- ’ i . . Grom ex F H ad quadra- c 1rum ex un, ira circu-

lum a son ad aliquod r T afparium minus circulo
anc D. dico igitur neque elfe ur quadramm ex au ad qua-
drarnm ex F H, ira circulum a a en ad aliquod fparium majus
circulo El? GH. fi enim fieri potelt, fit ad majus l’patium s.
erit igitur invertendo ut quadrarum ex PH ad quadrarum
ex en, ira (patina: s ad a aco circulum. fed quoniam s
majus elt une H circulo,. erit ur fparium s ad a a c D circu-
lum, ira circuluê mon ad aliquod fparium minus circula
A ac D. ergo 6c ut quadratum ex en ad quadratum ex on,
ira EFGH circulas ad aliquod r larium minus ecirculo ne»
en, quod fieri non polie oiten m elt non igitur ut qua-
dratum ex au ad quadrarum ex p H, ira elt circulus aacn
ad fparium aliquod majus sur: H circula. ollenfum autem
CE neque ad minus. quare ut quadrarum ex en ad qua»
dratum ex PH, ira erit anet) circulus ad circulum ses H.
Circuli igitur inter le (ont ut diamerrorum quadrata. (E011
attendere oportebat.

"DROP
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PROP. 111, THEOR.

Omniüpyrami: triangularem habens bqfim dividilur
in un pyramide: razziait: finir!" inter - fg,
que trianguler" bals: brut, fimilefçne tari, "a
in prifmam mon, 9116 quidem prifnuta 11m-
.û’o tatin: pyramidât humage". -
Sir pyramîs, enjus bali: quidem ne c triangulum; vertex

autem ndum D. dico p ramidem ABCD dividi in du»
pyrami es æquales a: limiez inter te, niangulares bafes
habentes, a: fimiles tori, 8: in duo prifmara æqualia; 8:
duo prifmata dimdio toriutpyramidis elle majora. fixent.
tur enim a a ac ca AD on Dc bifariam in punais a a
GHKL, &EHEGGHHKKLLH axxrrcjungan-
tur. quoniam igitur 41-: quidem elt æqualis a a, au veto
ipfi un; erit a se ipli on parallela. eadem ratione 8c H x à a. (mi.
elt parallela ipfi au. parafieltàgrammum igitur elt nuait. . D
quare H1: elt b æqualis u a. fe En ipfi n 5 summ-
aneitæqualis. ergoacxniplîHxæ- ’
qualis erit. en: autem 8: A H æqualis HD.
duæ igitur in: AH duabua xH 11D æ-
quales tout, alter: alteri, 8c angulus
BAH æqualis rangulo ICI-ID; bans igi-
tur 4 B H bali KD en apqualis : .quare tri-
angulutn 45H zquale elt a: firnile tri-
angula un). eadem ratione 8c trian-
gu nm un; triangulo HLD æqualeefi
8c fimile. &quoniatn duæ reétæ linea:
fele tangentes EH’HG duabus mais li-
neis fefe tangentibus KD DL parallelæ
tout, non autem in eodem plano,æquales
angulus a continebunt. ergo au lus a Ho elt æqualia angulo (la; lande.

.x D L. rurfus quoniam du re lineæ a H H o duabus x n cm"-
DL æquales font, altera alteri, 8: angulus eue efl æqualis
angulo x D L; erit d bafis E o bali KL æqualis: æquale igitur
elt a: limile triangulurn une triangulo KDL. eadem ratio-
ne 8c a ne triangulum elt æquale 8c fimile rriangulo H1: L.

- quote pyramis cujus bafis quidem eûmes triangulum, veu-
tex autem nâum H, æqualis 8c fimilis elt pvramidi cujus
bafis elt triangulum. sur, a: vertex D punâum. 8c uo-

I niam uni larerum trianguli un, videlicet ipfi au, . lela
duaa elt un, erit triangulum ami triangulo DKH acqui-

. ngulum,
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angulum, 8: latera babeur proportionalia. .fimile igitur elt
a Da triangulum triangule DHK. 8: eadem ratione trian-
gulum quidem Duc ilimile efl: triangula DKL: triangulum
veto: anc triangula DH L. 8: cum duæ reâæ linea: (et:
tangentes sa ac duabus reCtis lineis fel’e tangentibus KH
H L parallelae lint, non exiftentes in codera piano, ha: æqua-

,w. "de. les angulos f continebunr. angulus igitur a ac angülo mu
citai. elt zqualis. arque elt ut na ad ac, ita KH ad HL. ergo
,5, ruai, ABc rtiangulum gfimile cit triangule au; ideoqu" pyra-
a; l. Def. mis, cujus tians quidem triangulum arc, vertex auzern
elnfdm’ panama D, fimilis et! pyramrdi, cujus balis triangulum

tu: L, 8: vertex punâum D. fed pyramis cujus bans quidem
H KL triangulum, vertex autem vpun- n
au!!! D, ofienfa en: Emilia yramidi, ,
cujus bali: triangulurn ace, g: vertex
H punâum. quare 8: pyramis cujus ba-
fis rriangulum au 8: vertex unâum
D, Emilia elt pyramidi cujus s a a G
triangulum , 8:, vertex punàum H.
utraque igitur ipfarum AEGH HKLD
pyramidum fimilis elt toti pyramidi
A a c D. 8:4quoniam a 1: elt æqualis F C, .

la 4r.primî. erit a a r c parallelogramrrmm b duplum
’ trianguli arc. 8: quoniam duo prir-

mata æque alta flint, quorum onum
quidem bafim habet parallelogrammum, ’ 4
alterum verô trianguium, clique parallelogrammum duplum

a 4.0: unde- trianguli; ernnt ea prifmata inter le æqualia i. ergo pralin:
tian. contenrum duobus triangulis au une, 8: tribus patelle-

.logrammis un; un: me r, en: æquale prifmati qued
duobus rriangulis arc un, 8: tribus rallel mis
KFCL LcoH une continerur. 8: mani chum utrum-
que .ipl’orum. prilinatum, 8: cujus bali: elt une parallac-
grammum, oppofita autem ipfi HK recta linea, 8: cujus
bafir cit on: triangulum, .8: oppofitum ipfi triangulum
x L a, major elfe urraque pyramidum, quatutn baies quidem
a en au. triangula, vertices autem punéta H D: quo;
ninm Magnus ne EH retiras lineas, prifma quidem,
cujus elt une parallelograrnmum, 8: oppofita iplî
rafla linea xH, majus elt yramide cujus bafis sur trian-
gulam, vertex autem-pua m x. fedlpyrnmis, cujus haras

Un. par. triangulum sur, 8: vertex x punâum, elt taquant pyra-
undecrmi. midi cujus bafis A sa rriangulum, 8: vertex pundum H;

æqualibus enim 8: fimilibus p anis continentur. quare 8: prir-
mû culas bali: parallelogrammum aure, apponta auteur

- . . ’ ipfi



                                                                     

L 1 a a x X11. au;ipfi reüa linea sur, lmajus elt pyramideacujus bali: AIG
I i nm 8: vertex punétum H. potina vero cujus bafir

elogrammutn euro, 8: oppolrta ipfi reâa linea tu:
elt zquale prifmati cujus bans o r c triangulum, 8: ipfi op-

lirum triangulum HxL: 8: pyramir cujus bafis triangu-
um arc, vertex autem H punâum, elt æqualis pyramidi

cujus HxL triangulum, 8e vertex punâum D. et o
duo ara de quibus diaum efi, (un: majœa duabus j-
au pyramidibus quarum baies triangula a ce H x L, verdets
autem H D purifia. Ton igitur pyramis cujus bafis a ne. tri-
angulum, vertex autem nana: D, divifaefi: ira-dual; py-
amides. æquales, 8: firmes. inter fe, 8: Emiles teri: 8: in
duo prifmata æqullia: luntque duo prifmata dimidio rotins
pyramidia majora. (la oltendete oportebar. ’

.PROP. 11V. THEOR.
Si fiat du: amide: a: ne du, "in lare:

bajè: barberai]; Jwidalurïautem mg; affura, à
in dans pyramider aguis!" inter le, tmrlefgræ tari,
à in du prifmate agnelin; àfi dramatiseri-
du»: arnaque «d’un mole lividatur, algue fan.
.per fiat: erit et "in: pyramidi: bafi: ultrafin alte-
rias, in à! in me pyramide pnfmaln mm adprijï
mata omnia in citera pyramide multitudin’e candie.

Sint dure pyramidesnæque altc qua: triangulares baies
habeanr a ne on, verticeaautem En: mâta et H, 8: di-
vidatur urraque ipfarutn in du: pyramides quales inter (e,

fimilefque tari, 8: in n n a .0duo prifmata æqualia; -
8: natrum pyrami-
dntn une ne eodem
modo div’ intelligi-
tur: arquehoc [e
fiat. dicoutaac a-
fis adbafim on, in Av
cire ifmm omnia i 2-1
une une n ramid’ e, v

23cc adprfi’mata 0-.1u
mniai que in gra- g
guide nuât! manu- : , . -’dine u ’a. ouiamenimnx ’ » x6,
AL vÎrqo æqualis Lc’; erit ch ipfi au parallela, 8: trian-u. tari;
gulutn ne triangule Lxc Enfile. eadem ramagés: tolu;

8"? a



                                                                     

. . 0 .aod’ uEUcntnts ELEMENTORUM
gulum n a F (and: efl: triangule à 03. &quoniam ne qui:
dem ta dupla’cx, a! Vero dupla ipfius FQ, ut ne ad
cx, ita erit il? ad tu); 8c dcfcripta funt ab ipfis PC cx
fimilia 8c fimiliœr pofita reaiünca A ne L Xe; ab ipfis vcro
EF’FQ fimîlia 8c fimüiter pofita reâilinea DE? n03. dt

5 n, (au. igitur 6 ut sa c triangulum ad triangulum Lxc, in nian-
gulum DE? ad n 03 triangulum; a; permucando ut trian-
gulutn ans ad triangulum ou, ira Lxc triangulîatn ad
rriangulum a os. fed ut Lxc rriangututn ad triangulum

. 2.8. a; 3;. n tu, ira r prima cujus bafis elt triangulum L x c, oppofitum
Dudecimiu autem ipfi aux, ad prifma cujus battis R 05 triangulutn a:
dn.quintî. op 1mm ipfi STY. ut igitur J uc-tdangulurn ad triade

gu nm on, ’ita prifma cujus bafis cit tuangulutn t. ac,
oppofitum autem ipfi OMN, adjprifma cujus bafis R 03 tri-
angulutn, ô: oppofitum ipfi s T x. 8c quoniam duo prit;
mata qu: in pyramide A BCG inter fe æqualia faut, (cd 8c
quæ in pyramide DE F H prifmata inter [e fuut æqualia;
cri: ut prifma cujus bafis pamllelogrammnm KLXB, op-
pofita veto i fi reda linea Mo, ad prifma cujus bafis Lxc
triangulum, oppofitum ipfi ou N, ira pdfma cujus ba-
fis parallelograrnmutn a P a Q, .8: oppofita rad-a linea s-T, ad
primas cujus bafis a . F triangulum, oppofitum vero ipfi
aTy. une componen o,ut prifmataxBXLMo Lxcu no
ad rima LXCMNO, ira prilmata P5135? MUST: ad
pr’ ma a tu: s T v. 8c permutando, ut priimata îc a x t. u o
LxcouN ad prifinata PEQRST 8.03er, ira prifma
LXCM NO ad prifma RQfsTxn. ut autem puffin Lxcu-
NO ad priftna RQÆSTY, tu: attenta elt palis une ad «tur
(385113.85..ch bafis ad bafitnpnr. :rgoôcut j j
a ne ad mangulurn un, in quam pyramidç au CG duo
priftnata ad duo prifmata quæ in pyramide Dura. Emilia
ter autem, 8c fi frittas pyramides dividamua codent modo ve-
lut omne un, en: ut omniums ad bafim STY, ira
qua: in pyramide OMNG duo prifmata ad duo rifmata au:
in pyramide sua." fed ut ou»: ,bafis ad tu "a, ira
buis ne ad ont: bafirn. 8: ut’igitur au: pausai bafitn
DE F, ita qua: in pyramide A nec duo prifmata ad duo prir-
mata quæ in pyramide aux; 8C quæ-in, pyramide o u-
ne duo prifmata ad duo prifmata quæ in pyramide s 1- 1 a;
8c quatuor ad quatuor. eadem autem oltendcntm a; in
mais prifmatibus ex divifionc pyramidurn une, 8c DE-
R5, a: omnium limpliciter multitudine æqualiutn. Qui

demonftrare oponcbat. j ’
PROP.



                                                                     

YLIBER .. 207PROP. V.- THEOR.»
Pyramides 7m eademfimt altitudine, à triangula":

halé: bahut, inter [a fun: ut 54]".
Sint eadem altitudine pyramides, quatum bafes uidem

triangula ARC on, vertices autem punCta a H. ico ut
Luc bafis ad bafim par, fic efl’e pyramidon ABCG ad

un F H pyramidem. Si enim non ita fit, erit ut au: bafis
ad bafim DE a, fic ABCG pyramis,*vel ad folidutn minus
pyramide nana, vei ad majus. fit primum ad folidum mi-
nus, fitque z. .8: dividatur yramis DEFG in duas yra-
mides æquales inter (c, 8c miles (ou, 8c in duo pugilats

. æqualia. [tint duo igitur prifmara a dimidio totiua pyramidia a 3. hujus.
majora. 8c rurfus pyramides ex divifione hâta fimiliter di-
VIdantur, arque hoc Emper fiat, quoad fumantur quædam
pyramides à pyramide DEFH, quæ fin: minores exceffu
quo pyramis DEFH folidum z fuperat. itaquefumantur, 8C

i H t G

I o. Î . x . C(in: exempli caufa, pyramides à? as satan. ernnt igitur
reliquat in pyramide DE"! prifrnataîfoiido z majora. divi-
datur etiam A aco pyramis in totidem tes iimiles py-
ramidi DEFH. ergo b ut une bafiaad ba bing. quæ tannin,
in pyramide ante prifmata ad rifmata quæiin p muid:
DEPH. fed,ut au bafis ad m DEF, ira pyramis au-
c ou ad folidum z. 8c igitur ut 43cc pyramis ad foüdutn z;
ita quæ in pyramide 413cc prifinata ad prifmata quæ in
pyramide DEFH- major autem cit p ramis avec prif- l
matibus qua: in ipfa iunt. ergo 8c f0 idum z prifmatibus’, a
quæ routin pyramide DRFH, elt majuaa fed 8c c minute a: prias
quad fieri non pardi. non igitur ut a ac bafis ad bafim 4*an-
une, ita cit pyramis une ad folidum aliquod minus py- "”
Jim: par: a. militer attendenua neque ut ne F bagâfad

v un



                                                                     

208 Eucnrnis ELEMENTORUNI
bafim ne, ira elfe pytamidem n a a H ad folidum au uod
yramide au c H minus. dico igitur neque eflè ur A ac ad

m ne v, ira au ce pyramidem ad aliquod Colidutn majus
pyramide un H. fi enim fieri .porefi, fit ad majus, videli-
cet ad foiidum r. erit igitur inverrendo ut DE? bafis ad
infini-A 3c, ira loiidum 1 ad une pyramidera cum autem
folidum r mains cit pyramide unau, erit ut folidum 1 ad
ABCG pyramidem, ira D’art»! pyramis ad folidum aliquod
minus pyramide Alice, ut proxime ofienfum fuir. 8: ut
igitur par bafis ad bafimanc, ira pyramis DE"; ad fo-
iidum aliquod pyramide 43cc minus, qued et! abiürdum.
non igitur ut ana baiis ad bafirn par, ira efl: sacs. y-
ramis ad folidum au 0d majus pyramide par: a. utn
autem cit, neque a minus. quare ur ana bafis ad butin:

" D a P, ira cit pyramis a n c G ad D a a H pyramidern.

a y. hûjur.

roides igitur que: eadem funt altitudine, 8c rriangulares baies
habenr, inter Te funt ut baies. - QIOd demonfirare oporrebar.

PROP. VI. THEOR. -
Ùramider, par: eadem fun: altitudine, à polygone:

bajès barbent, inter je fiant ut krafts.

Sint eadem altitudine pyramides, quæ polygame baies ha-
bitant ancras FGHKL: verricesautem M N 6h. dico
ut aucun baiis ad bafim FGHKL, ira cire ABCDEM py-
ramidem ad pyramidem FG HxLN. -dividarur enim baiis
quidem aucun in trianguia’aac A en aux, bans verra

u . 7 N
, B

acudeividarurin triangula son aux a: . aria me
quoquerrianguio intentant!" Pyramides æque tu arque py-
ramides qua a rincipio. quoniam igitur cirait triangula;
au: ad trianguurn aco, cita ancra pyramis ad pyrami-
dem acon: 8: componendo ut arien rupelium ad ui-
anguium acn, ira 4:;ch pyrarnis adpyramiden ac-
nu. fedôrutacn tria’ngalumadana,iraapyramiaacnu
ad aveu pyramidera. ergo ex æquali, marron baisa
N581 du; Ira avenu mania ad pyramidera anar;



                                                                     

l ’ A L r n E n X11.
8: rurfus componendo ut A ne!) E bafis ad bafim aux, in
A se!) a M pyramis ad p ramidem A Dm. eadem rarione,
6: ut FGHKL bafis ad fim un, nira 8c FGHKLN py-
ramis ad FKLN pyramidem. 8: quoniam duæ pyramides
fun: A DEM FKLN, qua: -rriangulares bafes habent, a: ea-
dem (un: altitudine; erit a ut A ne bali: ad bafim F x L, ira
ADEM pyramis- ad pyramidem FKLN. quôd cum fit ut
aucun bafis ad bafim aux, ira ABCDEM pyramis ad py-
ramidem auna; ut autem un bafis ad bafim FKL, ira
ADEM pyramis ad pyramidem FKLN: erit ex æquali, ut
bafis au DE ad FKL bafim, ira ABCDEM pyramis ad py-
ramidem FKLN. fed a: ut FKL balis ad ,baÜIB’FGHKL,
ira en: 8: F K L N pyramis ad pyramider!) r: on la. N. quarc
rurfus ex æquali, ut A B c D a bafis ad bafim F G H x L, ira dl:
A a c D a M pyramis Lad pyramidem F c a K L N. . Pyramides.
igitur quæ eadem funr altitudine, a: polygonas barca ha.
beur, inter (e fun: ut bafes. (arod oportebat demonfirare.

PROP. VII. TH E0 R.
0mn: prg’fina triangularem [rabans bafim, (lividin in

Ire: pyramide: and" inter je, que triangula":

halés brabant. -Sir priüna cujus bafis quidem triangulum A 3c, oppofiturn
autem ipfi D E F. dico fprifma A a c DE s dividi in tres py-
ramides augurales inter c, uæ triangulares habent bafes.
jungantur enim un ne en. quoniam parafielogramrnum
elt A a BD cujus diameter F
un, erit un: rriangulum D Etriangula la un a æquale. j
crgp Tyramis cujus ’ bafis
triangu um A a D, vertex
autem punôtum c, œqualis 6
cit pyramidi, cujus bafis EDB

triangulum, 8c vertex pun- A a6mm c. fed pyramis cujus bafis BD a rriangulum, 8c vertex
punétum c, eadem efi cum pyramide cujus bafis rriangulum
[a c, a: vertex D punâum: iifdem enim planis continenrur.
ergo sa pyramil cujus bafis triangulum A un, vertex autem

unâum c, æqualis cit pyramidi cujus bafis a a c rriangulurn,
à: vertex punâum D. rurfus quoniam ses a. pamllelogram-
mum cit cujus diameter en, triangulum’ ne F triangula c B a
cit n æquale. ergo a: pyramis cujus bafis ne mangulum,
vertex autem panama D, æqualis cit ü pyramidî cujus bafis
triangulum ICF, a: vertex l’urbaum u. (cd pyramis

a v 1s

209

r

a 34..prirni.

à j, hujus.



                                                                     

un

a 9. nef.
undecimis

0 r. Der.
fixai.

Eucunrs ELBMENTORUM
bafis quidem nea triaggulum, vertex autem panama n
ofienfa cit æquafis pyramidi, cujus bafis triangulutn au»
a: vertex c punâum. quare a: pyramis cujus bafis tringla.
lutât: a, a: vertex punâum D, æquaiis elt pyramidi m-
’ 18 triangu’ um au Fguru: c punâuni. pri- D AL E
rua igitur aucun! dividi-
tur in tres pyramidesinter
le zquales, qu: triangula-
res bafes habent. Et bgâlfni- ,
am ramis cu’us a- kl . PI J A a aau rumina), vertex au- n I .un pu tu c, eadem cit cum-pyramrde, cujus bans triangu-
Juin ca a, a: vertex D punaisai, iifdem uam ne planta cou-
tinetur; pyramis autem, cujus bafis t’ am au u, a
vertex punâum c, tertia pars oftenfa et prifmatis en)»
bali: au miam, a: oppofitum ipfi pas: 8c pyramis
’ ’tur, cujus b triangulum ABC, vertex autem n pim-

m, tertia pars cit prifmatis eandem bafim habentia, vide-
licet Ana triangulutu, ô: oppofitum ipfi triangulum un.
de demonitrare oportebat.

COROLL.
r. Ex hoc maniièfium en: omnem pyramidera tertiam

partem elle prifmatis baürn habentis eandem, 8c altitudi-
nem æquaiem; quoniam fi bafis prifmatis aliam quaudarn
figuram rectilinearn obtineat, a: oppofitatn ipfi eandem; di-
vidimr in prifmata quæ triangularcs bafes babenr, bafibuf-
que onofita etiam triangula.

a. rifmata æque’ alta fun: inter [e ut bafcs.

PROP. VIII. THEOR.
and" pyramide: grue flinguions bafes bahut, à

triplicata faut proportion: homologum»: 141m.

Sint fimiles a: fimiliter pofitæ pyramides, quarum barca
quidem triangula ne un, vertices autem a a mita.
dico "ce pyramidem ad pyramidem nana, tri
proportionem habere ejus quam a c habet ad a a. rupic-
antur enim BGML EHPO folida pamuelepipcda. 8c quo-
niam pyramia zincs fimilisclt pyramidi DEFH, erit can-
gulus ne angulo un: æqualis, angulufque onc æqualis
angulo un, 8c angulus ABG angulo mais. arque un ut
au ad ne, ira ac ad IF, ô: ne ad au. quoniam igiturefl:

ut



                                                                     

L la! a x X11. auut au ad DE, ita ne ad au, a: circum æquales angines
iatera fun: pro tionalia, pmllelogrammum m parafie-
logratnrno a p ’ e erit. eadem ramone, 8: panhelogram-
muni au fimile et]: pa- 1L
rallelograrmno un, 8c K a: n
parallelogrammutn 8K pipfi a x parallelogram- l

me. tria igitur parafie- i ll amma au K a n N.
tri in a): au mm nEmilia. [cd tria qui- G F
dem M a Br: un tri- ’bus 0 ofitis cæqualia 13 c .1; y8: fimi ia flint, tria vero a? Ex a a tribus oppofitis æqua- mais
lia a: fimilia. quare folida son L Euro fimilibus lania
8: numero zqualibus continentut; ac propterea J ümi e en: 4 94 13,6-,
a ou folidum folido EHPO- Emilia autem fonda parafie- Mme
lepipeda in c triplicata funt proportione homologomm late- on: mica.

, mm. ergo folidum BHML ad folidum me triplicatam 0m-
habet proportionem ejus uam habet lattis homologum a c
ad El? homologum latua. ed fut ne M L folidum ad folidum f 13’.un
une ira ABCG pyramis ad pyramidem nana; pyramis
enim exta pars cit ipfius (olidi, cum prifma quod cit dimi-
diutn (olidi parallelepipedi, fit pyramidis .t triplum. quare g r. Cor.
8c pyramis once ad pyramidera DE F H triplicatam pro- dm-
portionem habebit ejus quam ac habet ad sa. Quod de- m
inculture oportebat.

Cor. Ex hoc perf icuum cit, a: fimiles pyramides qua:
multmgulaa baies h t, inter fe elfe in triplicata proportio-
ne bomologgrum laterum. ipfis enim divifia in pyramida
triangulares bafes habentes: quoniam a: Emilia polygona,
que: (ont in bafibus, in Emilia triangula dividunrur, a: nu-
mero æqualia a: homologa totisg, erit ut una pyramis in
Lina pyramide triangularemihabcna bafim ad pyramident in
altera triangilarern baiirn habentetn, itaôt omnes pyramides
in una pyramide triangulares habentes baies ad omnes in alg- -
tera triangulares bafes habentea; hoc elt, ira pyramis ipfa
multangulam habens bafim ad pyramidem uæ maltan-
gulam balim habet. fed pyramis triangularern abens bafirn
ad pyramidem qui: triangularem bafim habet, cit in. tripli-
cata propartione bomologorumtlaterum. 8c pyramis igitur
iolygouam habens bafitn ad pyramidem fimilem bafim haç

boutent, tripljcatam’tdæpglrtionemmhabebit ejus quam lama

m m us. , .. . i .083 il mon
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PROP. 1X. THEOR.

radium momifiant, à! triangula": loofa bakla-
tmm, 641e: à! altitudine: reciproca fun! proportio-
naler : à «arum pyramidon» triangulaire: bafn
blindions lignifia à. altitudine: reciproca fait! pro-
portionales, Mie [tout agneler.
Sint nempe pyramides æquales, qu: rriangulares balès ba.

beant ne Dur, vertices veto c H punôta. dico pyramio
dum au cc DEFH baies 8c altitudines reciprocari; feil.
ut au c bafis ad bafim D a F, ira elfe pyramidis D a F a altim-
dinem ad altitudinem pyramidis a nec. Compleanrur enim

. BGML IHPO folida parallelepipeda. 8c quoniam pyramis

a i;.quinti.

altitudines reciprocan- x Iltu": unde- tu! Ü. elt igitur. ut DM L
"ml- balis ad balim au, ira c

ABCG elt æqualis pyramidi DEFH arque elt pyramidia
quidem A BCG (du! hlm BGML foîidum, .p ramidia vero
ont; fextuplum foidum une; erit a oidum sont.
folido expo æquale. æqualiutn autem folidorum pataude-

pipedotum baies 8: * . -
a H P o (olidi altitudo
ad altitudinem l’olidi
BGML. fed ut au ba-

li; ad balim EP, ira 4 C rA a c rriangulum ad
triangulurn DER. ergo A - a)8c ut lino-triangulum ad triangulutn DEF, ira [olidi au-
? o altitudo ad altitudinem (olidi a a M L. fed (olidi quidem
E H no altitudo eadem elt cum altitudine pyramidis D a a a;
folidiivero BGML altitudo eadem elt cum altitudine pyra-
midis A a ce: el’t igitur ut A ac bafis ad bafim D a P, ira py-
tamidis DE sa! altitudo ad altitudinem pyramidis "ce.
quare pyramidum ABCG DEFH hales a: altitudines recio

roce l’un: proportionales. Et li pyramidurn "ce DEFH
les a: altitudines reciproce funt proportionales, fitque ut

A ac bafis ad bafim un, ira pyramidis DE F H altitudo ad
altitudinem pyramidis ancra: dico une pyramidera py-
ramidi D a F H æqualem elfe. iifdem enim conltruétis, Quo-
niam ut a ne balis ad bafim DE a, ira elt DEFH pyramidis
altitudo ad altitudinem pyramidis anCG; ut autem onc
MES ad balim D a F, ira a M parallelogrammurn ad parallelo-
Grimm"!!! EP: erit 8c ut parallelogrammurn au ad in pl-
ïfll°l°8mnmum, ira pyramidia Dura altitudo ad altitudi-

I Mm



                                                                     

V

LIBER X11. 2:3«in pyramidia ancra. fed pyramidia quidem narra alti-
tudo eadem elt cum altitudine [olidi parafielepipedi a in o;
pyramidis vero ancra altitudo eadem elt cum altitudine
[olidi parallelepi i nom L: elt igitur ut au bali: adbafim
rap, ira euro olidi parailelepipedi altitudo ad altitudinem
[olidi parallelepipedi BGML. quorum autem lolidorum
tallelepipedorum baies 8: altitudines reciprocanrur, ea c unt r: 34. unde-
zqualia. folidum igitur parallelepipedum DGML æquale cirai.
en: folido parallelepipedo EHPO. arque elt [olidi quidem
IGML fexra pars pyramis ancra: [olidi vero une iti-
dem fexta pars pyramis D a r a. ergo yramis a a ce pyra-
midi DIRE-l elt æqualis. Æ ualium igitur (pyramidait), 8:
triangulares baies babeuriurn, les 8: altitu inca reciproce
fiant roportionales: 8: quaruru pyramidum trian lares ba-
rca h tiurn hales 8: altitudines reci roce (un! reportio-
nales, illæ lunr æquales. Œod oporte r demonltrare.

PROP. X; THEOR.
Ornais toma tertio par: a)! albain; gai eandem layât:

baht à! altitudinem efficient.
Habeat courra eandem bafim quam cylindrus, videlicet

circulum A ac D, 8: altitudinem æqualem. dico connin ter-
riani pattern elfe cylindri, hoc elt cylindrum coni triplurn
elfe. Si enim-cylindrus non fit triplas coni, vel major erit
quam rriplus, vei miner. lit primo major quam trip us. 8:
defcribatur in ABCD circule quadratum ABCD. ergo qua-
drarum-a aco majusielt quam dimidium A aco circuli. 8:
a quadrato ancn erigatur prifma æquo altum cylindra.
quad quidem prifma majus e- .A irit quam cylindri dimidium;
quoniam li circa circulum a n-
c D quadratum defcribatur, erit
infcnptum uadraturn dimi-
diutn circum cripti. 8: fin: ab K
eifdem bafibus ereCta folida pa- G
rallelepi da ne aira, nimi- ctutu pri mata ip a. quare prifmata inter le fuut sur barca. 8: n a, -
prifma igitur ereaum a quadrato ancu dimidium elt prif. hujua. l 7°
maris ereéti a quadrato quod circa circulum ABCD defçri-
birur. arque elt cylindnis minor prilmate creao a quadrato
guod defcribirur circa circulum ABCD. prifrrla igitur ere-
. à quadrato a BCD æque alturn cylindro, dimidio cy-

lrpdri elt majus. .l’eceutur circumfereutize au ne on Da
bifariam in punaisa F c a, 86A! 88 art Fc ce en un

3 a a

B D ’
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HA jungantur. unumquodque igitur irriangulorum un

baladin". a se cc D Da a maqu b elt dimidio portiouis circuli a ac D,
ü 3- 1min!- in qua confinât. eriganrur ab unoquoqne trian lorum au;

arc con DHA prifmata æquc aira flcylin to. ergo 8:
unumquodquei ereâorum rifmatum majus elt dumdio por-
tionis cylindri na: ad i um elt; quoniam fi pet punch
a: a c H paralleæ ist au ac cr) DA ducantur, 8: com-
El’canrur in iplistas ac en DA parallelogramma, a qui-

s folida parallelepipeda saque alta cylindro erigantur:
ernnt uniufcujufque ereâorum dimidia prifmata ca a quae
jlunt in triangulis A au ne con DHA. 8: flint cylindri
portiones ereais folidis rallelepipedia minores. ergo 8:

rifmata’ quæ in trian; is a au BEC con DH a majora
unt dimiqio portionum cylindri qui: ad ipfa funt. itaque

reliquas crrcumferentias lecantes bifariam, jungeurefque re.
êtas lineas, 8: ab unoquoque rriangulorum erigeutes prir-
mata æque aira. cylindra, 8: . .
hoc lemper fadentes, tandem I
relinquemus qualdam portio-

. Lamina ries lindriquæeminores ernnt
lm)"- exc u, quo cylindrus coni tri-

plum fuperat. relinquantur
jam,8:linraa un a? se cc aon DE HA. reliquum igitur c .prifma, cujus bafis quidem polygonum AEB’FCGDH, al-
titudo autem eadem quæ c lindri, majus elt quam triplum
coui. led rifma cujus ba s AEBFCGDH polygonum, 8:

4 I; 00W. altitudo ca cm quæ cylindri, triplum d elt pyramidis, cujus
in". bans polygonum a surmena, vertex autem idem qui

coui. 8: pyramis. igitur cujus bafis polygonum A garce-
DH, vertex autem idem qui coni, major elt cono qui ba-
lim habet and) circulum. fed 8: miner: (ab ipfo enim com-
prehenditur.) qued fieri non potelt. non igitur cylindras
major erit quam rriplus coui. dico infuper ne ne cylindrum
minorem elle quam triplum coui. Si enim cri pontifiât
cylindrus minorsquam triplus coui. erit invertendo conus
major quam tertia pars cylindri. defcribatur in mon circulo
quadratum "son. ergo quadratum ABCD majus elt
quam dimidium A BCD circuli. 8: à quadrato ABCD’ eri-

n D

a

garur pyramis, verticem habens eandem quem conus; py- ï
ramis igitur ereéta major elt quam com dimidium: quo-
niam, ut ante demonlrravimus, fi circa circulum quadrarum
delcribatur, erit uadratum ABC D dimidium ejus quad
circa circulum de criptum elt: 8c li à quadratis erigantur
foiida parailelepipeda æquo alta- couo, qua: 8: prifinata ap-

pellantur,



                                                                     

LIBER X11.
pellantur, erit a quod a quadrato arien erigitur, dimidium
ejus, quod croaum elt a quadrato circa circulum delcripto;
erenim inter le futur ut baies. quare 8: tertiæ panes ipiarum.
pyramis igitur cujus balis ratum ancn, dimidia elt
ejus pyramidis qu: a qu raro circa circulum defcripto
erigitur. fed pyramis croûta a quadrato déferipro circa cir-
culum, major elt cono; ipfum namtpe comprehendir. ergo
pyramia cujus bali: ABCD quadrarum, vertex autem idem
qui cotai, ma’ r elt quam coni H
dimidium. ecenrur circumfe- j
rentiæaa ac en nabifariam a
in punôtis a a o a. 8: jungantur 1
a: EB a]? se ce on on
ru. 8: unumquodque igitur

j liangulorum au arc con
DHA majus elt quam dimi- y-
dium portionis circuli au c D, in qua confiliit. erigantur I
ab uuoquoque triangulorum un arc cou Dru pyraç
raides verticem habentes eundem quem cocus. ergo 8: una-
quæque pyramidum codem mode ereétarum major elÆ
quam dimidium portionis coni quæ cit ad ipfam. itaque
reliquas circumferentias fecantes bifariam, jungentefque
métas lineas, 8: ab uuoquoque triangulorum erigentea
pyramides verticem habenres eundem quem conus, 8:
oc femper facientes, creliuquemus- rand quafdam coni

portiones quæ minOres erunt excefiu . quo conus tertiam
cylindri pattern fupemt. relinquantur; 8: tint quæ in ipfis a:
En a? PC ce en ou HA. reliqua igitur gratuits cujus
balis polygonum A a a F c c D H, 8: vertex idem qui coni, ma-
jor elt quam rertia cylindri pars. fed pyramis cujus bali:
polygonum a r: a F c G D H, vertex autem idem qui coni, renia
pars en: prifmatis cujus balis polygouum a sa tr ce D H, alti-
tudo autem eadem quæ cylindri. .pril’ma igitur cujus bafis
A a a F cc DH polygonum, 8: altitudo eadem quæ cylindri,
majus elt cylindro "cujus bafis elt circulus La aco. (cd 8:
minus: (ab ipfo enim comprehendirur.) quod fieri non po-
refi. non igitur cylindrus minot "clinquant: rriplus coui. o-
fienfum autem elt neque majorem e e quam triplum. ergo
cylindrus coni triplus fit necelfe elt; ac propterea conus
tertia pars cylindri. 0mnis igitur conus terria pars elt cy-
lindri, eandem quam ipfe bafirn habenris, 8: altitudinem æ-
qualem. - Qui demonitrare oportebat. r

o 4. l . mon

33”
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cm à cylindh’ qui eandem battent altitadmem, une”

[a fiant ut bajêt, i - gSint in eadem altitudine coni 8: cylindti, quorum baies
circuli ancn EFGH, axes autem KL un, 8: diametri ba-
fium ac ne. dico ut ancD circulus ad circulum 5176H, .
ira elfe conum AL ad r: N conurn. Si enim non ira fit; cris
ur a ac D circulus ad circulum a ne a; ira conus a L ad ali-
quod folidum minus couo au, vei ad majus. fit primo ad
minus quod lit x. 8: quo minus elt folidum x cono au, ei
æquale fit r folidum. conus igitur au ipfis lolidis x r elt
æqualis. defcribarur in 5170H circulo.quadrarum assa,

uod majus elt dimi- a. n. io circuli. erigarur a ’ i
- quadrato s F c H p7.

ramis æque alra cono. -
pyramis igitur ereéta
major elt coni dimi-
dio. uam li circa cir-
culum quadratum de-
fcribamus, 8: ab ipfo

erigamus pyramidem . .zque altam cono; erit infcripta pyramis pyramidai crrcum-
j 5. hum l’criptæ dimidium: erenim inter le a lunt ut baies. conus autem

circumfcripta pyramide elt l
miner. ergoppyrarnis cujus 1 L
bafis quadratum a a c a, ver-

tex autem idem qui coni, zmajor elt ooni dimidio. sfe- x
ceutur circumferenriæ si?
sa ou un tbiiariam in. -
punais P115058: on a?
a? sa ne os au Ho junganrur. unumquodqueigirurtrian-
gulorum rios un sur; GSH majus elt quam dimidium
egmenti circuli in quo confiliir. erigarur ab unoquoque

triangulorum H or: a PF sa o GSH. pyramis æque aira cono.
ergo 8: unaquæque ereôtarum pyramidum major ei’t dimi-
dio rrionis coni, qua cil: ad ip(am. itaque reliquas cir-
cu rentias fecantes biiariam, 8: jungentes recta: lineas,

A 8: ab unoquoque triangulorum erigenres pyramides æque
rumina airas cono, arque hoc lemper facientcs, brelinquemus tan-
hum. dem aliquas rrioncs coni, quæ folido i minores erunr. re-

linquanrur, fin: quæ in iplis no on a? PF sans os
sa.
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sa. reliqaa i irar pyramis cujus barra polygonum non»
FRGS, altita o autem eadem qua: coni, major en folido
x. defcribarar in circula A a c D polygone H o a P a a os
fimile 8c fimiliier pofirum polygonum DT A Y a qcv, 8c ab
ipfo erigarur pyramis æque aira couo AL. quoniam igitur
elt .ur ,qaadrarum ex a c ad quadraram ex F c, ira c 131A 1- c 1, un.
a (un, polygonam ad polygonum HO a? sur; s; ar autem

. quadratam ex A c ad quadrarum ex ne, ira A a c o circulas
[ad circulum a FGH: erir ut Aacn circulas ad circulum 42..th
t FGH, cira ygoaam DT A Y a qçv ad polygonaux a o- a u.quimî.
a? FR c. s. ed ut A aco circulas ad circulum a: F6 a; ira
canas AL ad-x folidum: 8c ut polygonaux DTAancv
ad polygonam Ho a P tracs, A ira pyramis cujus bafis D r A r-
305v polygouum, vertex autem paradai!) L, ad pyrami-
dera cujus bafis polygonam HOEPF nos, 8c vertex pun- ’
daim N. a: igitur conas AL ad x folidam, ira pyramis,
cujus bafis polygonani D T A Y a (Le v, a: vertex punflum
L, ad pyramidera cujus bafis polygonam HO a" nos, 8c
vertex N punâam. conus autem AL major elt pyramide
qaæ cit in ipfo. majusi ’rar e11: folidam x pyramide quæ
elt in couo au. fed 8c o enfam cit minus. quod fieri non
portait. non igitur ar A BCD circulas ad circulum EFG H,
rra cit A L conus ad folidam aliquodlmiuas couo EN. ü-
rnilirer demonfirabitar neque ur au; u circulas ad circu-
lum Anco, ira eflë conum EN ad aliquod folidum minus
couo A L. dico prærerea neque elfe ur ABCD circulas ad
circulum area, ira AL conum ad ali uod folidum majas
couo EN. Si enim fieri porefi, fit ad olidum majus, quod
fit z. ergo invertendo ut a a c H circulas ad circulum A a c D
ira erir folidam z ad A L conum. Ted cum fit folidum z
majas cono- en; erit ut folidum z ad AL conum, ira canas
En ad aliquod folidam minas couo AL. 6c igitur ar a FG H
circulas ad circulum Aacn, ira canas EN ad ali uod fo-
lidam minus .cono AL, quod fieri non poire ofien am elt.
non igitur a: A ac n circulas ad circulum E F G H, ira conus
AL ad aliquod folidam majas cono a N. ofienfum autem en:
neque me ad minas. ergo a: ABCD circulas ad circulum
mugira et! conas AL ad en conum. fed ar conus ad
conum, ira f elt cylindras ad cylindram; elt enim urerque franquian
arriafqaegrriplusr a: igitur ar ABCD circulas ad circulum g ro.hajuz.
mon, ira in ipfis cylindri æqae alri mais. Ergo coni 8c
cylindri..qai. eandem habenr altitudinem, inter fe fan: ut
haïes. ’ Quod demonflrare oporrebar. .

PROP.

r
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a Lemme
hujas. ’ J

A, bit ABCDL canas ad
aliquod folidum mi- 4-

Eacunrs ELEMBNTORUM
PROP. X11. lTHEOR.

finales rani à leindrivinter [à faut in triplicata pra-
portiane àhmetrnmm que faut in bajibm.

Sint fimiles coai 8c cylindri, quorum baies quidem ca-
culi "en mon, diamerri vero bafiam un au, axes
conoram vel cylindoruml in, un. dico conum cujus ba-
fis A mon circulas, verrez autem panâtum 1;, ad connu!
cujus bafis circulas EFGH, vertex autem N panama, me
plicatam habere proportionem ejus quam habet un ad na.
Si enim non habet conus ABCDL ad-conum en; au m-
plicaram proportionem ejus quam an habet ad en, habe.

nus couo EFGHN rri- ’
plicararn proportionem, T
vol, ad majas. Ha-
bear primo ad minus,.3
quod fit x. 8c defcri-
barur in arma. circa-
lo quadrarum errera l . c
quadratarn i irar m?- -ou majus cl dimidio mon circuli. 8c erigarur à que.
draro area pyramis æque alra couo. ergo erefla pyramis
major elt quam coai dimi- l
diam. itaque feeearar a?
v6 ou [sa circumfcrentiæ
bifariam in punchs o P R a,
&jangaarur no or: FP Po x
on au as sa. anamquod-
que igitur rrianguloram se?

FPG ont! Hsaimajaa elt I ,dimidio fegmenri circuli mon, in quo confia"- & e"-
garar ab unoquoque rriangaloram nov ne ont! usa
pyramis eandem verticem habens quem canas. ergo. 8c
unaqaæqae ereétaram pyramidam major elt quam drmrdrum
portionis coni, qu: en: ad ipfam. fecanres. igitur requaas
circumferenrias bifariam,jangenrefqae métas lmeas,& ab uno-
quoque rriangulorum erigenres pyramides eandem habentes
verticem quem corans, arque hoc femper rameutes, 4 tandem
relinqaemus quafdam coai porriones qaæ minores et"!!!
excefiù quo conas EFGHN ipfam x folrdam .fupem. re-
linquanrar, 8c fin: qua: in iplis no on au PG en au Hs
sa. reliqua igitur pyramis cujus bafis quidem palment-a:

E o



                                                                     

L133: XII. zr9a: o FP e a ris, vertex autem N punétam, major en folido x.
defcribarur etiam in circalo A n c D, polygone a o a P o a H s
timile 8c fimiliter pofirarn polygonam A Ta Y c v D Q: a quo
erigarur pyramis eandem verticem habens que canas : a:
triangaloram continenrium pyramidera cujus fis quidem
cit polygonam A T a Y c v D Q, vertex autem punâum L, unam
fic LET; rrianguloram vero continenriam pyramidem cujus
bali: a: o a PG R H s polygonum, 8c vertex panétam N, onum
fit NFO: &juaganrur KT M o. quoniam igitur canas ABCDL
fimilis elt couo EFG H N, erit l ut a D ad au, ira n. axis ad s 14..Def.
axem M N, ut autem n D ad au, r ira in: ad FM. itaque ut undecirnniz
a K ad FM ira KL ad M N18! permutando ur me ad ItL, ira FM i "41mm
ad M N. 8c cum perpendicularis attaque elt, 8c circa æquales
angulos BEL FMN latera faut proportionalia: (imile igi-
tur d elt un. rriangulum triangulo a M N. Rarfus quoniam a 6. me.
elt ut a: ad KT, in FM ad Mo, 8c circa æquales angulos
3K1? FMo larera (un: proportionalia; erenim quæ pars en:
angulus un quatuor reétorum qui faut ad K centrum, ea-
dem elt pars ’ôc angulus FM o quatuor rectoram’ qui Tant
ad centrum M: erit à triangulam ruer rriangulo FMO limi-
le. ô: quoniam ofienfum en ut arc ad rtL, ira elfe a M ad
M N; æqualis autem elt 8K ipfi 1:11.85 FM ipfi M0: erit
a: TK ad KL, ira 0M ad MNt 8c circa æqaales angulo:
Tx L ou N latera faut propqrrionalia; reCti enim faut: tri-
angulum igitur LKT fimile elt rriangulo MNo. quod cum
0b fimilitudinem rriangulorum BKL FMN,,fit ut L a ad a K,
ira NP ad FM; ob firnilitudinern vero trianguloram un
FMO, ut in ad "a ira MF ad po: erit ex æquali ut LB
ad Br, tta NE ad F0. rarfas cum ob fimilirudinern trian-
gulorum LTK NOM, fit ut LT ad Tir, ira No ad 0M; 5c
oh fimilirudinem rriangulorurn KBT OMF, ut x7 ad Ta,
ira M0 ad or: ex squali erit ut LT8d Ta, itaNo ad OF-
oitenfam autem elt a: ut T8 ad 3L, ira on ad FN- quare
rurfus ex æqaali utlrL ad La, ira oN ad NF. triangule-
rurn igitur LTB NOF ,proporrionalia fant larera, ideo ne
æquiangula faut L T a N o a triangula, 8c inter [et fimi la. a. rani,
quare 8c pyramis cujus battis triangulurn un; verrex aa- A i
rem L panama, fimilis elt pyramidi cujus balis FMO tr!-
angalam, a: vertex nâum N; fimilibas enim planis con-
rinenrur, 8c multi ine æqualibus. pyramides autem fimi-
les, 8c qaæ triangulares bafes habcnt, in f triplicata faut pro- f g. mais.
portione homologorum larerarn. ergo pyramis BK’rL, ad
pyramidem a M’O N rriplicaram habet proportionem ejus
quam 3x habet ad FM. (imiliter a panais quidem A Q-p v
e rad x, apanais vero a: s a a c a ad M ducenresreôtas

- lineas
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lineas, 8: a triangulis erigentes pyramides vertices eol’detn
habenres quos coai, oiteademus 8c .anamquamque, pyra.
midum ejufdcm ordinis ad unamqaatnque alterius or-
dinis triplicatam proportionem habere ejus quam habet
un lutas ad’hornologam lattis M a, hoc elt quam en ad
F H. fed ut utrum anrecedenriarn x ad unum confequenriam,
ira omnia anrecedenria ad omnia confequentia. cit igitur 8c
ut 13er pyramis ad pyramidem FMON, ira rota pyramis
cujus balis Arnxcvoq polygonaux, vertex autem pun-
ctum L, ad torum p -

- Nramidem Cujas ba .s L
. polygorgm a o F P c-

a a s vertex un- o(tutu, N.. quare &Ppy- T 0*
ramis cujus bafis A "r- 3 r aa x c v D Q polygonarn,
vertex autem pan-
âum L, ad pyramidera P x .r Gcujus bafis polygonum
no a? c a us, 8c vertex punGtum N, triplicatarn proportio-
nem habet ejus quam a D habet ad r H. ponitur autem co-
nus cujus balis circulas au
cr) vertex autem panama,
L, ad folidum x triplicatam .
proportionem habere ejus zquam BD ad PH. ut igitur X
courts cujus bafis circulas
A aco, vertex autem pan-
Ctum L, ad folidum x, ira cit
lpyramis cujus bafis aruvcvntLPOIy onum, vertex au-
tem panâtum L, ad pyramidem cujus ba 15 polygonurn so-
uvenu s, 8c vertex. punaum N. dictas autem conurmajor
elt pyramide qu: in rplo, erenim eam comprehendit. ma-
jas igitur elt 8C folidum x pyramide cujus bafis polygonam
cor ne a H s, vertex autem punâum N. fed 8c minas. quod
fieri non porelt. non igitur conas cujus bafis ABCD circa-
lus, 8c vertex panetum L, ad aliquod (olidum minus cono
cujus bans» circulas a a c H, 8: vertex N puuâum, triplica-
tam proportionem habet ejus quam a D habet ad F H. (imi-
liter demonIlzrabirnus neque conum caouas ad aliquod
folidum minus couo ABCDL triplicaram proportionem ha-
bere ejus quam habet au ad BD, itaque dico neque Anc-
D L conum ad folidum majus cono EFG a N triplicatam
habere proportionem ejus quam au habet ad un. Si enim
fier: porelt, habear ad aliquod Tolidum majus, quod fit z. in-

. ’ verrendo



                                                                     

Larsen X11. i 1 auvertendo igitur, folidutn z ad conum Ancnr. rriplicaram
Proportionem habet ejus quam au ad un. cum autem cil:
olidurn z majus couo a F a H N; erit ut folidurn z ad conum

A son L, ira EFGHN conas ad aliquod folidatn minas couo
A se DL. ergo 8c conus a FGHN ad folidum aliquod minas
couo A BCDL rriplicatam proportionem habebir ejus quam
PH habet ad un, quod fieri non e demonitratum elt.
non igitur ABCDL canas ad foli am aliquod majus couo
a: F o H N, .triplicatam proportionem habet ejus quam a D ad
En. ofienfum autem en neque ad minas. quare conas A n-
cpt. ad EFGHN conarn;rriplicatam proportionem habet .
ejus quam un ad au. ut autem cornus ad conum, ira b cy- b 15mm:
lindrus ad cylindrum. cylindras enim in eadem exiftens
bali in qua couac, 8c ipfi saque altos, coai irriplus cit, cum i IO- un
omnium» fit, omnem conum tertiam pattern efi’e cylindri
eandem quam ipfe bafirn habentis, 6c æqualern altitudinem.
ergo 8: cylindra: ad cylindram rriplieatam proportionem
habebir ejus quam un habet ad un. Similes igitur coni 8c
cylindri iarer fe faut in triplicata proportione diametrorurn
quæ faut in bafibus; Quod demonftrare oporrebar.

. PROP. X111. THEOR.
Si cylindras plus lémur op fifi:

,p unir panifiais, erit a: a; "dm:
au” cylindrant, in: axis au! un».

Cylindrus enim AD plano ("Néce-
tur oppofitis planis An en parallelo,
8C occurrar axi El? in tr panâo. dico ut
ne cylindras ad cylindram on, ira elfe
a: x axem ad axera x a. Producatur enim
Il? axis ex urraque parte ad panera
L, M: 8c ipfi quidem tu: axi ponantar -
æquales âaotcunque EN NL; ipG veto
F a: æqu es quorcunque px xM : 8c
per panera L N x M ducanrur lana ipfis
au, CD parallela: arque in panis per
LNxMcircacenrraLNxMintelli-
ganrur circuli or a: ra VQ æquales
ipfi An en; 8: cylindri PR au DT
rqjinrelliganrar. quoniam igitur axes
LN Na si: inter l’e faut uales, ernnt
cylindri en au ne inter e..a ut barca.
zonales autem faut bafes. ergoôc cylindri
en au ne faut regardes. quod cum axes un NI a: inter:

e

a .

M
a r r. laujua.
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fe æquales fini, iremque cylindri Pains ne inter fe æ-
quales; fit ne ipforum LN NE si: multitudo æqualw mul-
titudini ip rom n. in; sa: quotuplex
en axis i: t. ipfius in: axis, totuplex erit
8: sa cylindras cylindri on; eadem
ntione 8: quotuplex cil: u x axis ipûns
axis in, rompiez cit 8: os, cylindras.
cylindri on. 8: fi quidem axis KL fit

is axi tu; erit 8: PF cylindrus
cyi ro casaquin; fi autem axis Lx
major fit axe KM, 8: cylindrus po ma-
jor erit cylindre cq; 8: fi minor, mi-

’ itnr exilientibus magni-

L

non quatuor i
(Minibus, vi icet axibus EK KF, 8:
cylindvis no on, fumpta (un: zque
multiplicia, axisquidem EX, 8: se cy-
lindri, nempe axis IL, 8: cylindras po;
axis vero KF, 8: cylindri on æque

. multiplicia, axis (cilice: KM. 8: (:qu-
lindrus : 8: demonfiratutn cit (i r. x axis
fuperat axetn KM, 8: P6 cyliqdrum fu-
perare cylindrum Go; 8: û aqualis œ-

* î. Pif- qualem; 8: fi miner minorem. cit bigitur
"mm axis Ex ad axern KF, ut sa cylindrus -

ad cylindrum a a. (bars: fi cylindrus piano fecetur oppofi-
fis planis parallelo, erit ut cylindras ad cylindrum, ira axis
ad autem. ngd demonfirare oportebat.

PROP. XIV. THEOR.
In æçufibu: biffin: tarifient" rani à. qàhdri, inter

jefimt ut dahlia". i
iSint enim in æqualt’bus bafibus A3 r

c D, cylindri En FD. dico ut En cylino m
durs ad cylindrant FD, ita cire ou ax-
em ad axera KL. Producatur enim tu.
axis ad punétum N, ponaturque ipû .
on axiæqnalisLN;8:circaaxemLN E G c v
intelli tur cylindras c M. quoniam igi-
tur cy indri En ou eandem habent al-

"Limas. titudinern, inter fe triait ut baies. bures
autem (un: æquales. ergo 8:
E8 CM inter l’e roquilles ernnt. 8: quo-
niam cylindrois FM feeatur piano en, A M

513mm. oppofitu plus; paralieio, erit b n: ou . .

M



                                                                     

L 1 a a a X11. a;cylindras ad cylindram r: n, ira axis L N ad K r. axera. aqua-
iis autem cit cylindras quidem en cylindre En; axis veto
Luaxi ca.- eit igitur ur ara-cylindras ad cylindrait; pp,
ira axis au ad KL axera. ut autem En cy indrus ad cy’
iindrarn F D, ira a A ne conus ad conum eux; cylindri (un: c maniai;
enim conorum Il tripli. ergo 8: ut c a axis ad axera tu, ira a lo.blljllt.
cit ne conus ad conum c px, 8: cylindras a a ad si) cy-
lindram. ln baiibus igitur zqaaiibus exiitenres coai 8:cy-
lindri, inter le fun: ut altitudines. (ëod demonitrare oper-
rebat.

PROP. KV, THEO R.
finira»: commua à cylindi’omm halés à altitu-

im ratifias: funt prÏortiamIes; à pour» cono-
rum à. cylindrvmm afe: à altitmlzm reciproca

jan: proportionaler, iIli inter le fun! arqua)".
Sint æquales coai 8: cylindri, quorum baies quidem 43-.

on EFGH circuli, 8: diametri ipforam ac ne; axes au-
tem KL un; qui quidem 8: conomm riel cylindorum fan:
altitudines: 8: com ieanrur cylindri a): no. dico cylin-
droram ax no b es 8: altitudines reciproce proportio-
naies eflè, hoc cit, ut ABCD baüs ad bafim mon, ira elle
altitudinem un ad altitudinem au, K,
altitudo enim KL vei æqaaiis cit airi-
rudini un, vei non æqualis. Sir pri-
mo æquaiia. arque cit 4x cylindras
æquaiis cylindro ne. qui autem car»
dem habent altitudinem coni 8: c -
lindri inter fe fun: a ut barca. saquais
igirar’efi baiis ancra bali assa. cit
igitur ut bafis 43cv ad sans; bafim,
irau N altitudo ad altitudinem an. non
fit autem altitudo K1. airiradini merz-
garnis, [cd major fit un, 8: auferatur, A

ipfa un airiradini Li: æquaiis au, n ,
6: per P fecernr no cylindras piano sz oppofitis las-
sais circaiorum mon no parailelo, intelligararQae cy’ -
drus Es cujus bafis quidem mon circulas, altitudo au.
rem au. quoniam igitur ax lindrus æquaiis elt cylindra
ne, alias autem aliqais cit cy indras sa; erit ut .ur cy-
lindras ad cylindrum as, ira cylindras no ad Es lin-
dratn. fcd ut ax lindrus ad cylindrum as;- in ne
ARC!) ad sans. ,cyiindri enim A: as eandem
baisent altitudinem: ut sucera Io ad a:

v in

s a u. najas;



                                                                     

unf EUCers-ELEMENTORUM
a 13.lanjua, drum b, ira M N altitudo ad altitudinem M P 5 nain cylindras

no (catur piano ras, oppoüris planis paralieiô’. cit igitur
araser) bafis ad b.afim ascn,iraai- R
ritudo MN ad MF altitudinem. æqualis v
autem cit M a altitudo airitudini I: L. *
quare ut intis ancn ad un H bafim,
ira M N altitudo ad altitudinem XL. æ-
?uaiium igitur cylindrorum u: no ba-
cs 8: altitudines reciproce funr propor-

rionaies.
Sed fi cylindrorum ax un bafes.8:

altitudines fanr reciproce proportiona-
ies: hoc dt, ut au» bafis ad bafirn
arc a, ira altitudo MN ad K1. altitudi- A
nem. dico 4x c iindrutn cylindra no a
æquaietn eflè. ii dem enim confiruâis; quoniam ut sur)
bafis ad bafim ne H, ira altitudo M N ad KL altitudinem;
altitudo autem x r. æqualis cit airiradini M P: erit ut A ac n
bafis ad bafim a son, ira M N altitudo ad altitudinem in.

cu.huju. fed ar non baiis ad baiim mon, r ira A x cylindras ad
cylindrutn as; eandem enim habent altitudinem: ut autem
un altitudo ad altitudinem MF, ira à cylindras sa ad ES
cylindnun. cit igitur ut a x cylindras ad. Cylindrùm Es, ira
cylindras no ad as cylindrum. cylindras igitur a’x cylin-

4 9. quinti. dro nocif d æqaalis. fimiiiter autem 8: in mais. Œod de-

monitrare oponebar. z
PROP. XVI. THEOR. .

Dada: circuli; circa idem centrum exflentibw, in ma-
jori panifiant»; arquebusai à! numero pariant late-
rmn defcribere, minorem circulum non hangar.

Sint dati duo circuli a ac n a sa H circa idem centrum
x. oporret in majori circule A a c D poiygonum æquaiiam
8: numero pariurn larerum
defcribere, non rangeas mi-
norem circulum a F G H. Du-
catur per x centrum relia li-
nea a n, arque à panâto c ipfi
a n ad reâos angulus ducatur
ac, 8: ad c producarur, quæ

a 16. renii. a c circulum EIFG H a ranger. , ’ - v[rague circumferentiam au) bifariam remaries, 8: ejus di-
rham mi mm miras biliriam, 8: hoc icmper facienres, b tandem re-

’ linquemus



                                                                     

A L I a a a X11. au;i .-linqaemus circumferentiam minorem ipi’a an. relinqaarur I
g flaque L n: 8: à punéto L ad un perpendicularis c agatur L M, e rapt-irai.
i 8: ad N producarur; junganrurque LD DN. ergo LB ipii

DN en: d æqnalis,-8: quoniam r. N paraliela elt ac, 8: ac l 3.9: :9.
i ri tangit circulum sans; ipfa LN circulum sans non.ran- mais.
i ,3 ger. 8: mulro minus pageot circulum mon. méta: imeæ

-’ LI) DN.’qu0d fi ipi’i’Ln æquaies deinceps circuio ncn
w aprabimus, defcriberur in copolygonum æquaiium 8: nu-
. mero parium latetam non tangens minorem cucularn a r o a.
-, (yod facere oporrebat.

PROP. XVII. pPROBL.
flashs: [Man’s circa idem terrira»: enfientibm, in

major? [ridant palybeaîum defcribere, quad mina’rir l
jplwm juperficiem mon tungar.

Intèiiiganrur duæ fphæræ circa idem centrum a. opertet
in majori fphæra defcribere folidum polyhedrum minoria
fphaçræ faperficiem non tangens. Seceutur fphæræ piano

i : aiiquo per centrum durite: feâiones eranr circuli 5 quoniam
’ -diamerro manenre 8: femicirculocircumduéto fphæra hâta

self: ergo in quacanque pofirione femicircuium inreiiiga- and-:4...
mus, quod per ipfum prodacirur pianum in fuperficie fphæræ "Mmmr
circulum eificier, 8: confia: circulum elfe maximum, cum dia.
meter fphæræ quæ 8: femicircaii diamerer cit, major ô fit om- 6 1;. serai.
nibas métis iineisiquæ in circuio vei fphæra ducuntar. fit igi- .
tur in majoriquidem fphæra circulas nous, in minori autem
circulas son; 8: dacanrur ipforum du: diamerri ad rectos
inter (e angulo: au ce. occarrar sa minori circuio in a;
ducatur a punâo G ipii se ad reétos an los on, 8: jun-
garur AL. itaque circumferenriam En bi ariam fecanres, 8: .
dimidiam i pfius bifariam, arque hoc femper facienres, tandem

, reiinqaemus quandam circumferenriam, minorem ca parte
r circumferenriæ circuli au), .qaæ mbtendirur a recta æquali
l; ipfi c L. reiinquatur, firque circumferenria sa. minor igi-
i tur elt recta 8K quam on; erirque Br: larus polygoni æ-

- y qualium 8: pariurn namero laterum non rangentis minorem
, circulum. fiat igitur poiygoni larera in quadrante circuli

ne, re&æ 8K tu. Lu ME; 8: panifia: a producanrur ad
N: 8: a punâo a piano circuli nous ad radios anguios
sconitiruarar 4x, qua: fuperficiei TEE?! in panda x oc- enfilade-
carrar, 8: per ax 8: urramque ip m au KN plana du- sim-
canrur, gaz ex jam diûis eflicrent in faperficie fpbæræ
maximos circules. itaque «son? 8: (in: in diamerri: an

x N

a



                                                                     

226 Eucn’tn-rs ELEMENTORUM
IN coram femicircuii axa xx N. quoniam igitur au roda
cit ad pianum circuli mon, erunt omnia plana qua: pet

*.1’.-und°- ipfam au rranfeunr, ad idem circuli pianum area," W
un". 8: femicirculi un xxn reéti funr ad idem lm.

8: quoniam femicircuii un au KXN æqu es in:
in æqualibus enim confiitunt au KN diamerris; erunrk
corum quadrantes sa nx a: inter fe squales. quoc igina
datera poiygoni fun: in quadrante sa, rot enim 8: indal;a drantibus 3x xx, æquaiia ipiis 8K tu. LM un.

x

a (à. unde-
eimi.

la. fait

bannir, 8: fiat no on r1: tu, Ks sr TY YX: junganrur-
que so TP YR; 8: ab ipfis os ad pianum circuli 3cv:
perpendiculares dacanrur. carient hæ in ccommunes piano-

rum feâiones un KN, quoniam 8: plana
femicirculorarn 3x D x x N ad pianum
circuli s c D a méta tant. itaque cariant,
finrqae o v s Q, 8: er jungarar. cum
igitur in æqaalibua femicirculis a x D
x x N, æ ’ aies circumferentiæ famptæ tint

no x s, doche perpendiculares ov s Q,
erit o v quidem ipfi’ s (somalis, a v vero
æîaaiis ne. elt autem 8: rota a a æqualis tori x a. ergo 8:
te iqua v A reliquæ tu ci! æquaiis. i ’tur ut av ad va, in
rio-ad a: ideoqueeripfi a: par ieia feft. quod cum
attaque arum ov gageât fit ad circuli acon pianum;

a en



                                                                     

L115: X11. f i. 227erit ov ipfi suparallela. oflenfa autem et! a: i uao a. unde-
lis. ergo 03 so œquales brunt a: pardlelæ. &Œroîiqmmîîmi. . ,
Q5! patafiola cit ipfi so, fed 8c patafiola ipii un; erit 8th 334mm
i-so ipfi Il; allela: &ipfas conjungunt se K8. ergo 8c; 9. unde-
x no s quadri aterum cit in une k. piano: uam fi du rafla cimi-
lineæ parallelæ fiat, 8c in utraque ipfarum quæyis punaa "il"
fumanrur, qu: diéta punch conjungit recîta linea in eadem i ’
en: piano, in quo parallelæ. 8c eadem ratione attaque ipfo.
rom quadrilaterorum sorr n’ai in une fun: piano. cit
autem in I une piano a: triangulum aux. fi igitur a punais: a. unde-

- o a p T R Y ad A duâas métas lineas intelligamus, con- cimi-
fiituetur quædam figura iolida polyhedra inter circumferen-
rias nx xx, ex pyramidibus, compofita, quarurn bafes qui-
dem K a o a s o P T. r P R Y quadrilatera, a: triangulum
Y ru; vertex autem punétum A. quod fi in unoquoque ia-
terum KL L M un, quemadmodnm in in; eadem confirmi-
mus, à: in reli nia tribus quadrantibus, 8: in reliquo he-
mifphærio, con ’tuerur figura quædam polyhedra in fphæra
de cripta, 8: compofita ex pyramidibus, quarum barca funt
quadrilatera jam diéta, 8: Ynx triangulum, ô: quæ ejuf-
dem ordinis flint, vertex autem A punaum. dico diCtam
figurarn polyhedram non tangere fuperficiern minoris-fphæ-
ne, iniqua cit circulus FGH. Ducatur à m punâo A ad pla- q "made-
num quadrilateri xnso perpendicularis A2, cui in punéto cImi-
z occurat, 8: a z 7.x jungantur. itaque quoniam 4z reCta
elt ad quadrilateri maso pianum, 8c ad omnes métas li-
neas, quæ ipfam contingunt, 8c in eodem [ont piano n mélos n g. par.
angulos faciet. ergo AZ ad utramque ipfarutn 52. 2x cit undeflml-
perpendicularis. 8c quoniam A n elt æqualis ne, erit 8:.
quadratum ex en quadrato ex A K’æquale: 8c funt quadrato
quidem ex A8 æquaiia o quadrata ex AZ ZB, angulus.47.primi.
enim ad z redus elt; quadrato autem ex A x æqualia ex
AZ zx quadrata. ergo quadrata ex A7. 13 quadratis ex
A z z x æqualia fiant. commune auferatur quadratum ex AZ.
reliquum igitur quod ex BZ reliquo quod ex zx en: æqua-
le: ergo reéta a z refis: z x æqualis. Similiter oitendemus,
êt’quæ a punâo z ad punéta o s ducuntur unique. ipfaa
rum raz ZK aulnaies cire. circulas igitur centre z 8: inter-
valle uns ipiarum zn 7.x defcriprus etiam per purifia o «s
tranfibit. a: quoniam in circule elt une quadrilaterum, a:
funt æquales on 8K xs 8c miner os, erit angulus au: ’
obtufirs; ideoque î; r: major quam n z. [cd 8c c L quam a K
ei’t major multo. igitur major en: cr. quam raz. 8c qua.
dratum ex ct. quadrato ex az majus. 8c cum æqualis A L
ipii au, erit quadratuxn ex AL quadrato ex A B æquale:

a: P a (cd
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EUCLIDIS ELaMnùToxUM
fed quadrato quidem ex AL æqualia flint quadrata ex .46
en, quadrato autem ex au æqualia quadrata exj sa. 2a;
quadrant; igitur ex as 6L æqualia funt quadratrs ex raz
2a: quorum quadraturn ex az minus cil quadrato ex 6L:

ergo reliquum ex z a quadraturn najas cit quadrato ex ac;

x
Y

n
i

r
N D P
F A H E-0 S M

x ZG

à;

n z” K
&ob id recta linea 2a major cit rem ac. arque et! a2
quidem ad unam polyhedri bafim, as veroad ibperficiem
minoris iphæræ erpendicularis. uare polyhedrum minons
fphæræ fuperfici m non ranger. airbus igitur fphzris circa
idem centrum exifientibus,in majori folidum defcriptum et! mi-
noris fphæræ fuperficiem non tangens. de facere oponebat.

en. Q50d fi etiam in altera fphæra folido [itolybedro de-
fcri to, in f hæra 3cm: fimile folidum po finiront de-
lcri au"; ha bit folidum Folyhedrum in fp ra son!
ad folidum polyhedrum in a tera [phare triplicatam propor-
tionem ejus, quam diameter f bæræ a cn a habet ad alte-
tins fphæræ diamerrum. divi enim fondis in pyramida
numero æquales, 8c ejufdem ordinis: ernnt pyramide: 6-
miles. fimües autem pyramides inter fe in triplicata flint
roportione homologorum laterum. ergo pyramis cujus
fis en: naos quadrilaterum, vertex autem punôtum a,

ad pyramidera in airera fphæra ejufdem ordinis triplieatam
proportionem habet ejus, quam latus homologum habet Id

homologum



                                                                     

anak XII. .229homologum lattis; hoc cit, quam habet a a ex cenrro fphæroe
circa centrum a exijtentis, ad eam, qu: elt ex centra alte-.
tins fphæræ. fimiliter 8c unaquæque pyramis earum, qua:
[une in f hærz circa centrum a, ad unamquamque pyrami-
durn eju dem ordinis, quæ fun: in altera fphæra, triplica-
tam proportionem habebit ejus, quam habet au ad eam,
qu: et! ex centro alterius fphæræ. Et ut utrum anteceden-
tium ad utrum confequentium, ira antecedentia omnia ad 4
omnia confequentia; quare torum [olidum polyhedrurn, quod
cit in fphæra circa centrum A, ad torum [olidum polyhe-
drum, quod in altera fphæra, triplicatam proportionem ha-
bebit ejus, quam habet a a ad eam quæ elt ex centre alte-
rins fphæræ, hoc en, quam habet au diameter ad alterius
fphæræ diametrurn. -

PROP. XVIII. THEOR.
&ôflt in!" fi in tripfimto fait: proportion: fuorum

dzomelromm.

loteilnigantur f hæræ ARC par; quarum diamerri ac
IF. dico-onc phœratn adlffihæram DE]? triplicatarn pro-

rtionemihabere ejus, quam aber ac ad En. Si enim non
ara en, fphæra au: ad fphærarn minorem ipfa ou, vel
ad majorem, triplicatarn proportionem habebit ejus, quam
habet ac ad sa. Habeat primo ad minorem, videlicet ad
aux. 8c intelligatur fphæra on? circa idem centrum,
circa uod fphæra c me: defcribaturque in majori fphæra h .
DE]? olidum polyhedrum non tangens a minorem fphæ- ’ "a m”
nm aux in fuperficie; 8e in fphæra ana defcribatur fo-
lidum. polyhedrum fimiie ei, quod in fphæra DEF defcri-

a a.
ptum en. [olidum igitur polyhedrum, quod in fphæra au c,
ad folidurn-polyhedrum, quod in fphzra par, triplicatam
6.proportionem habet ejus, quam ac ad EP. habet autem tannante-
ARC fphæra ad fphæram aux triplicatam proportionem «deme-
ejus, quam ne ad EF. ergo ut ARC fphæra ad fphærnm .
aux, rta [olidum polyhedrum in iphæra ne ad [olidum
polyhedrum in (pivota par; a: permutando, ut A 3c

- a P 3 fphæraa
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Eucums ELEMENTORUM
fphæra ad folidurn polyhedrum, quod in i (a en, ita en:
fphæra ad (olidum polyhedrum, quod in fp ra D sa. ma-
jor autem eFt fpbæra au ioiido polyhedro, quod dt in
ipfa. ergo 8: aux fphæra polyhedro, quod in (pima

major. fed 8e minor, ab ipfo enim .comprehendi-
tur, quod fieri non goton. non igitur un fphæra ad
fphæram minorem ip a D a F tri licatam proportionem ha-
bet ejus, quam ac ad ne. militer oitendemus neque
un fphæram ad fphæram minorem ipfa nec triplica-
tam habere proportionem ejus, quam habet a? ad ne. dico
infuper f hæram un neque ad majorem fphæram ipfa
DE? trip icatam proportionem habere ejus, quam ne ad
ne. Si enim fieri potefi, habet ad majorem une. inver- .
tende igitur, fphæra LMN ad onc fphæram tripiicatam
proportionem habet ejus, quam diameter a? ad ac dia-
metrum. ut autem fphæra un: ad au fphæram, in
fphæra par ad fphæram quandam minorem ipfa au,
Fucniam fphæra LM N major et! ipfa ou. ergo se ne?
phæra ad fphæram minorem ipfa au tri licaram propor.

uonem habet ejus, quam a? ad ne; qu fieri non poire
oftenfum cit. non igitur A B c fphæra ad fphæram majorem
ipfa DEF triFIicatatn proportionem habet ejus, quam ne
ad EF. ofien um autem elt neque ad minorem. ergo A ac
[phæra ad fphæram DEF triplicatam roportionem habebit
ejus, quam ac ad sa. 030d demon rare oportebat.

FINIS.
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