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DEDICATIO.

mm pars inculnerim 'wgzlmma
ac fedulitate, “peckaturum me.i
Perfonas. Vefiras credids, mf
ad Vos , ea qua par eft obfer.
antia deferrem , qua il luftrandy
eMatbematicotur facile Pricie
piy wti eguzdem {pere, - infervic
tura. Junt; queque. Vobis velob
b;wc -folummadp..canfam. deben.
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DEDICATIO.,

domino. Fateor maltos ¢ pre-

cipue. erudstionis. Vivos [efe in

bec [tadio exercuiffe, ut temeri.
tatss redargui poffe videar; at-
tamen, Virs Wufivifimi , per[pi.
cierss me illorum veftigia fequu.
tum , qualicunque hac megq
diligentia effecsife . ut quam
plurima borum  Elmentorum -
propofitiones , que prolixi ac
difficilioribus  immerfe demon.
frationibus, multorum Tyronum
inipfo, ut ajupt, limine reflin.
guelzant'ara’oreb: > nunc facilins

€ nullo fere negotia intelligi
pofine.



DE D;I/.C ATIO:
poffint. - LQuod i felix adeo firh,

wt hic mess condtws Vobis ,. ¥rr
Hnfirsffirmi , non difpliceat ; cal-
car mibs addetur ad medrtands
Sublimiors , quikus illovum , qui

bauftis jam Elementis. ad altiors -

sdfpirant , cohth edjuvare),
quantum inme eff adlaborabo.
Vobis antem Viri lufriffims |
we ¢ fiudia mea commendare
audeo, Deumque sultum vene.
vor, utVos Reipublice ¢5 Aca-
demie bono diu falvos effé velit.
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PREFATI O
A D

LECTOREM

ELementa demon[’crarc aggre-
dior Euclidis, lluftris Ma-
thematici , "qui tum propriis in<

ventis, tum abaliis inventorum,

que pallim difperfa jacebant , col-
leGtione & jufta ordinatione Ma-
gni achtus Geometrz nomen,
de omni Mathefeos optime me-
ritus eft ftudio: id quod abunde
teftatum faciunt tot do&iflimorum
virorum commentarii, quibus
hzc Elementa , quorum utilitas
“paucos latet, per mulea cclcbrata
{unt {ecula.

. Admirandz fane funt Theo-
num, Proclorum , Commandi-

A no-



PREFATIO.

norum , Clauiorum , Bettinorum,
& aliorum nominis haud obfcu-
1i  Mathematicorum lucubratio-
nes, qux adeo fertiles funt ac
dilucidz, ucuniver(z Mathefeos,
quantum imo plus quam fufficic,
exinde depromi queant fundamen-
ta. Quare ego, neactum agere
videar & aliorum folummodo re-
petere di¢ta, quod rem- ipfam
{peGtat & hujus Opufculi, quem -
intendo, fcopum paucis eloguar:
Omnium Mathematicorum, qut
in horvm Euclidis Elementorum:
dilucidatione & - demonftratione
pofteritati fuamprobarefategerunt
~ induftriam , non una eademque
obfervatur' methodus ;. aliis qui-
dem veterem & ab Euclide tradi-
tum nobia fervantibus- ordinem ;

alits




PREFATIO

aliis vero non mordicus it . or-
dini inherentibus, fed vericatum
iis comprehenfarum maxime na-
turalem contemplanribus: conca-
tenationem, Ego neglecta pofte~

_ riori hac demonftrandivia, illo-

rum , qui Clariffimi Geometrz

" authoritate ducuntur & veneratio-

ne , - caftra fequor ; in quorum
partes me vel unica hac trahit ra-

tio, quod illis, qu‘g’ horum Ele-

mentorum notitia- jam quodam-
modo funt imbuti , ad {ublimio-
ra;" Veterum: Mathematicorum e-

volvenda opera faciliorem longe

fuppeditare mihi manudutionem

videantur& adicum, Licet ab al-

tera parte minime {ua lande defti-
tizendi fint, qui liberiorem ineun=
tes viam & rerumiplarum, quan- .
| A2 tum



PRAFATIO.

“tum fieri poteft , naturalem fe-
quentes ductum, proprio ingenio
& ratiocinio htare maluerunt
quam:Veteris | juratc in Verba Ma-
giftri, -

In quo laborum gcncre baud
poftremo loco collotandi fime
clariffimus Chriftophorus - Stur-
'mius & Ignatius Gafton Pardies,
uorum alter natione: Germauus
- 1n fua ‘Matheft enucleara ,. alter
- ex Galliis ortum .ducens in:fuis
Elementis Geometriz ,nonfolum
Euclidis omnibus, verum etiam
pracipuis Apollonii. & Archime-
dis demontftratis theorematibps ,

haud exiguam f{ibi apud pofbéros -

~ gratiam conciliabaat - &: l:au‘dqm.
‘Cum autem hzc Methodwsi)) it
< {i*'tnodo ‘dixi , ‘nos ab Antiquorum

de- .




PRAEAFATIO.

demonftrandi fontibus alienos
reddat nimium , pra{criptumEu-
clidis potius quam alium fequi
placuit ordinem ; cui tamen me
non ita mancipare in animum in-

" duxi meum, ut illum ullo inlo-
‘00 invertere nefas duxerim : . Si-
quidem Benignus comperiet Le-
&or me non raro in demonfiranda
.aliqua propofitione {equentem &
- -mondum demonftratam vogare in
~-auxiliom; quam tamen transpo-
- {itionem hand ‘mediocrem affer-
re facilicatem non minori. cum
: brewitate.conjunétam videbit is,
-quii: infpicere. dignabitur noftram
- demonftrationemad ¢ Libri Ipro-
. pofitionem , eamque conferre cum
i Clavio, aur aliis, qui huic Pro-
+;poftioni-multo. plus quany.altero
L A tanto



PRAFATIO.
tanto longiorem accommodarune
demeonftrationem; cnjus prolixi-
“tas multorum tyronumvel maxi-
mam in difcendo frangit conftan~
tiam; praterquam quod {uzx de- .
monftrationi immifceant xqualie
tatem angulorum infra bafin, cum
d#o xzqualia produéta fint latera:
qnz tamen xqualicas iftins Pro-
pofitienis primarium minime fa-
cit fcopum. Cui malo ab omni
parte noftram demonftrationem
remedium  afferre putamus. -Nec
huic tranfponendi methodo feru« -
pulum Mathematicorum figft ri-
gor, qui Paralogifmos, Princi-
pii petitiones & fic dictos Circu-
ios- evitandi ftudio. omnem fuam
vim referens acceptam, priorum
per pofteriora haudquaquam ad-

o , mit.




PRAFATIO.
mittit- demonflrationem. Sic e-
nim noftris ordinatis demonftra-
tionibus, ut propofi tiones prace-
dentes ope {equentium demon-
ftratz, harum demonftrationi vi-
ce ‘verfa non iterum inferviant,
in iftum {copulum impingendi
ne: minimo ‘quidem laboramus
peticulo. Caterum ipfis Demons
ftrationibus Methodum Algebrai-
cam applicuirans quodammeodo,
ita tamen ut atyronedebitam non

 relpuente artentionem facile intel-

ligi poflint ; prafertim f1 pagi-
nam, quam fignorum ; quibus
utimur , dabimus interpretem &
huic prefationi immediate fub-
jungemus infpicere non recufave-
riv: 'quo: faéto totius plurimarum
propofitionnm  demonftrationis

. curflum

L
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PRAEFATIO.

curfum nullo negotio ftatim com-

prehendet.

Problematum quidem conftru-
&iones ita difponimus, ut fingulz
illorum partes vel primo diftin=-
guantur intuitu 5 Theorematum
vero propofitionem ftatim diftin-
&a, fiqua delideratur, excipit
praparatio, quz claram ac perfpi-

l cuam comitem habet demonftra-

tionem, ut ficomnibus & Proble~

‘ matum & Theorematum partibus

| fatisfa&um ficabunde. Quid au-
tem porroin fingulis Libris, prz-
{fertim quinto, przftitum fic, non
meum {ed 2quum Benigni Leéto-
risefto judieium. Cujus tamen fi-

* duciz eam non poftulo interpreta-
tionem , ac {imihi ipfiperfuadere

velim provedtiorum ad alteriora
: ' afpirancx

-~——




PRAFATIO.
afpiranti nihil hic defiderari curio-
fitati; cum non fercula do&orum
palatograta virorum condite, {ed
Tyronum Mathematici ffudii cu-
pidorum vota' qualicunque hoc
meo implere labore unicehabeam
in{copo; quem fi mihiaflequide-

.tur, - tum {ub idonea forma edito-

rim, quorum jam diu laboravie
mus inopia, exemplarinm defe-
&um fupplendo;tum quam plari-
mas horum Elementorum propo-
fitiones: noxio prolixarum nimis
demonftrationum nudaras invo-
ducro , inclariorem, ut {pero pro-
ducendo iucem; abundefuturum
puto,quod mihigratuler. Hifce
vale, Benigne Lector,& f1 quid hoc
opufenium contineat proficui, in
taum: verte commodum, .
e, * EX‘



EXPLICATIO
N OT A RUM

- NE Tyronum in demonflrando
A ardor: vel minimam inficid-
wius moram, datamin ‘Prefatio-
ne liberamus fidem, illique nota-
rumac [ignorum, que demonfira-
tionum brevitati infervire fecis
mus, figuificationem (ubjung imss.

1. .
Nota o fignificat equalitatens;
ut A0 B, 1dem eft ac fi dicam A.
ef} #qialis B.

2.

. Nota < indicagmajoritatem;
guare fioccurrat A < B, intellige
Aeft major quam B,

3.

Signum > minoritatem expris
mit: quare A> B fignificabst A
e/} minor quam B,

4. Nota




Explicatio Notarum.

4
Nota - wel plus fgnificat
Additionem ; adeoq. A-1- B, idem

fit ac Acum B, vel A& B fimul;

vel Bipfi A addendum effe.

5.

Nota —— feaninus (ubtraitio-
pem dicit . ut A>— B [gnificet
A minus B: vel A dempta B:
vel B ab A [ubtrabendum effe.

6.

. Sioccurrat alicubi hec formula.

A 0 Bi,

D » C/™

ALl DB} C

intelligendum eft abuna parte A
& D debereaddi, utetiam abal-
tera parte C addendum effe ipfi B :
& tum priorem [ummam A - D
effe equalem pofferiori B -~ C.

. per Axioma [cilicet primum.

2 AY3



Ezxplicatio Notarum,

7.

+ -8i wero [e]e offerat talis defi-
gnatio '

A B.> S
. Do C

A--_DB-—--C.

illa fignificabit’ ab una parte D
fubtrabi debere ab A ut & abal-
tera parteCaB, & tumprimum
 refiduum A D pofteriori B —~
C effe zquale.

,8'.

Eadem formula etiamnon raro’

occurret applicata [ignis <& > .
hoc modbo. _

[ - R S Y
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Explicatio Notarum.

& tum intelligendum eft pof} fa-
&iam additionem fummam A -~ D
effe vel majorem in figno < wel
minorem in [igno > quam [umma

Nec aliter fi boco) ‘A occnrat)
S wvel S (demotabitur refiduums
A D effe majus in figno <wvel
minus.in figno > quam reliduum
B+ C.idquodexnumero 7 [uum
ducit fundamentam.

8i in materia proportionum [e
offerat.

A~ B=C/D.

Vel in numeris

denotat quantitatem A [efe babe-
re ad By ficut C f¢ habet ad D:
velnumeram 4. [e habere ad nyme -
ram8, ficut 3ad 6: adeoque ifla
quatuor effe proportionalia. -

%3 go. Li-



Explicatio Notarum.

10.

Litera X cum duobus puntiis
utrinque notata hoc modo - x -
[fignificat multiplicationem : ut fi
occurrat 4 -x- B, defignar A
per B multiplicandum effe, ut ita
fiat rectangulum AB. Eoden modo
4 - X - 8 fignificar 4.debere mul-
tiplicar: per 8 : que tamen mul-

tiplicatio mon [emper abfolvitar ,
4t clarius pateat ex quanam mul-
tiplicatione aliquod produttum fit
generatum.

II.

Nota O, cujus omnia latera
funt zqualia, [ignificat Leadra-
- tum: ut O AB idem eff ac Qua-
dratum AB. '

12+

Nota =2, cujus latera funt in-
#qualia , denotat Parallelogram-
. mum Reltangulum, wvel fimplici-
ter
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Explicatio Notarum.

ter Reclangulums ut _fi occurrat

= CD, idem erit ac Reltangu-
lum CD.

o 13.
" Nota ) [ignificat radicem ali-
cujus quantitatis; ut ) AB, de-

" motat ex AB extrabandum effé ra-

dicem:. fimiliter /12 Uslt, 42 ex
12 extrabatur radix . que non a-
liter quam per ] 12 defignatur.

14.

. In demonfirationibus non paul
cis quedam litere occurrunt , in-
fra fe invicem [cripte. curlinea
intermedia; quodubiquein genere
fignificat inferiora fuperioribus ef-
Je ®#qualia 5 ac proinde inferiora
inlocam [uperiorum effe fubflituen-
da ac ufurpanda: quemadmodum
bhoc in [pecte etiam mnotavimus ad
demonfirationem Cafus 3. Pro-
pofie. 35. 111. 1d quod etiam in
propof.36.111. probe notandum.

i«



Explicatio Notarum. °

Similiter in Proportionibus hoc
“obfervandum eff beme , quando
una quantitas collocatur [upra a.
liam: tnnc inferiorem legendam
effe pro fuperioriys cum [fupponan-
turinter [e equaleseffe: Exemplo
fit demonfiratio propofitionis 3, V1.
queefl pag.411. que f[ic havet,
Tr.Z - Tri X= AE/BC.
feu Y.
dicendum eft Triangnluw Z (e ba-
“bet ad Triangulum X boc eff Trian-
gulum Y : ficut bafis AE [e habet
ad bafin BC. -

15.
Pro citationibus marginalibus
notandum_ primum nymersm -

morem [ignificare propofitionem , -

Jecundum vero majorem denotare
Jibram : ut 4. 111. quantam pro-
pofitionem Libritertii dicit : & fic
porro in omnibus alits,

- - LU-




~&as principiis, Quid enim certi.
A

EUCLIDIS
ELEMENTORUM}_

LIBER PRIMUS. ’

~ Vm fcientiz nomen folums

' ‘modo mereatur illa cogni-
tio, quzex certis & indu-
bitatis dedutta principiis, omnem
vel leviflimz dubirationis difcu-
tit nebulam; Mathematicz pro-
cul dubio difciplinz maximo cum
jure hoc fibi. vendicant nomen.
Cum enim in aliis difciplinis tam
{zpede conclufionibus non aliam
ob caufam quam principiorum
ambiguitatem contentionis ferra
reciprocetur ; Mathematicx' vel
ob hocfolum illis palmam prz-
sipiunt,, quod conclufiones of-
ferant, non ex verifimilibus &
affenfum emendicantibus, fed ex
fimpliciffimis & inconcuflis dedu-

tu.



s ~ Eucuipis

tudini & vericatis propagationi
magis contrarjum, quam in ali-
" cujus materiz percrattatione de
varia & nunquam ferg fibi imie
li vocum fignificatione fepius re-
petita difputatio ? Quid nos in
majorem circa conclufiones de{h
cic flu&uacionem, quam fi il
fuperftruamus aflercionibus aut
temere affumtis, aut non proba~
tis? quorum unum ficontingata
veritate recedentes in turpiffi.
mum incidimus errorem ; .quod
{i vero alterius femitx prementes
veftigia veritatem aflequimur 4
pon firmum noftrum ratiocinium
fed cafum nos eo deduxifle certq
certius exiftimandum ef}.

A quo duplici vitio Mathe-
matici fcfe omnina prattiterung
liberas , tum Definiionum - fuae
rum clgritate amnem vocabulo-
rum & terminorum,. quosin de.
monftrationum progreflu adhi-
bent ». ambigujtatem collendo 5

L - tum

A




Liser Purmus. 3.

_ tﬁm premifforum - Axiomiatiny

evidentia & naturali certituding
firmiffimum demonftrationibus
fubftruendo fundamentum,
Binc cft quod ftudia- Mathe:
matica, ex primis & fimpliciffi

‘mis emergentia prineipiis ad taim
- fublime perfeltionis faftigiom

provea cetnere licet. Hinc eft
quod illz {cientiz, quz in fuo
initio & quafi nativitatis momen-
tehumi repere & pulverem lam-
bere videntur, relilta terra pet
acrcm volitantes, ad ipfum Cos-
lum:afcendant; illiusque aliisin-
accefla arcana indoncuffis calculi
fui fubjiciant legibus. E

Horum autem' Principioram §
guibus tota Machefis ortum,, proa
greflum , omnemque qua emis
net evidentiam sccepeam ‘refers
re debet, genera funt tria: Des
finiitiones, Poftulata; Axiomata,



4. . Eucripis. .

‘DEeEr¥YNITIONES.

. 1. Punilum eft , cujus pars
wulla.

.- Facile  contipimus tale punttum. in
terum. natura minime dari, Quicquid
enim. eft, ant ad Spiritum refertur aut
adcorpus: nemo autem facile fibi per-
fuadebit fcientias Mathematicas Spiri-
tum aut res fpirituales & omni materia
carentes pro {uo fubjeto affumere, cum
agat de cotpore quatenus menfuram & ad
alia corpora ptoportionem aliquam ad-
mittit ; unde patet omne punétum quan-
tumvis parvum concipiatur , pertinere ad
carpus , effe ipfum corpus & zque ac cor-
pus trinam admittere dimenfionem , fc.
Jongitudinem latitudinem & profundita-
tem: licet enim pun@a poffint occurrere
adeo minuta, ut harum dimenfionum
accumta diftin@io vél intenfiimam fen-
fuum fallat aciem, longius tamen paten-
tem vim noftrarum cogitationem nen ef-
fugiunt, cum femper jp illis deftinguere
liceat partem dextrama finiftra, fupetio-
tem ab inferiori. o

Si vero ab illis pun&is in noftra co-

gt
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Liser PrimMus. 4

jtatione trinam iftam dimenfionem ab.’
trahamus, eamque licet iftis propriam
& femper inhzrentem 4 inillis non con-
fideremus , obtinemus pun&ta Mathe-
matica; qua ad feofum noftrum relata
acwiffimz acus impreflo veftigio aliquo
modo defignari poflunt., ig quo fenlus
dabium relinquunt, utrum longitudo la-
titudinem fuperetnecne, anverolatitu-
do longitudinem excedat : & utrum quz-
libet ex his profunditate (it major.

2. Linea vereo Iangitudo latitu~
dinis expers.

' ™

. A ~B
Quemadmodum 2 parte rei non da-
tur punGum omni_prorfus dimenfione
carens, ita nec datur linea longitudinis

tantum capax : quare etiam per abftra.
&ionem in linea unam tantum confide-

- ramus dimenfionem fecundum longitu-

dinem, fepofita latitudine cum profun-
ditate. Ad cujus confiderationis imita~
tionem in communi vitz ulu ulnam re-

A3 bus



& EvcLipyre

bus menfurandis folummodo applics-
mus fecundum longiudinem » reliquis
dimenlionibus in itudinem & prd¥indi-
tatem neglecis. A

Czterum linez generationemn hoe
modo concipere licet, Si confideremas-
pn&um qugddam in aliquo loco con-
ftituum inde moveri incipere ; ita we:
motus fui vifibile relinquat veftigiumj
illud nobis exhibebit lineam hoc modo
generatams . - * R

Quia autem illud punGum ab uno lo-
co ad alium moveri poteft vel per viam
re@am vel per curvamy utividercefl in
lineis AB. C D, inde oritur linez di-
vifioin ReGam vel Curvam,

3. Linee autem termiyi funt
puniia. A

‘Hoc facile intelligitor ex fine2 jam
allata generatione; quod nimirum idem
iHud pun@um quod in'principio fui mo- .
tus erat in loco A vel C, in fine pet-
veniat ac fubfiftat inloco B vel D,

4 Linearetta eﬂ, queex Lquh
[uaintcrjacet pustta.

. vd




Lisez Primus, 7
Vel cujus punQaextrema obumbragt

omnia media, ) -

" Vel minimaearum, quza pun&oad
pun&um duci poflune. Juxta Archime-
de

.
Ex quibus per definitiones contrarias
gacile innotefcit quznam fic Linea curva,
§. Superficies eff que longitu-
- Zinm, latstudinemgue tantum ba.
(723 .

Ar D

o

b C

Sicut non datur pun&um cum nulla,

nec linea cum una tantum dimenfione,

. fic etiama parte rei non datur fuperficies
cum duzbus , fe. longitudine & latitu-
dinetantum, feclufa profunditate , qua
idcirce noftro tantum cogitandi moc?o s
seliquis feparatur a¢ in corpore non con-
fiderarur, : Su-
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Superficiei autem_ generationem hac
“ratione concipere poffumus.
_ Cogitemus punGum A verfus partes
inferiores motum defcripfifle lineam re-
‘&am AB; deinde eandem lineam AB
moveri incipere verfus partes dextras,
doneclinea AB perveniat ad locum DC,

Patet ifto motu pun&um A defcripfiffe

lincam AD, & pun&um B lineam BC;
quemadmodum etiam omnia pun&a in-
termedia linex AB fuas lineas defcrip-
fiffe concipiendumeft : utex tali matu

'linex  AB gencrata fic Superficies
ABCD. : )

6. Superficiei autem extrema
[unt linea. '

Quod facile innotefcit ex illis qua

circa fuperficiei generationem modo di-
Qa funt.

Quemadmodum autem antea pro di-

verfa motus via vidimus lineam genera-

_ siantRe&am aut curvam; eodem etiam

modo per diverfum linez motum fu-

perficies defcribitur aut ReGafeu Plana

ant Curva, |
7 Pla-
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7. Plana [uperficies eff, éa;
ex &quo fuas interjacet rectas.

- Que antea de linea re&@a diGta fune,
fimiliter hic applicari poffunt. '

Hinc nullo negotio intelligitur quz-
nam fit fuperficies curva.

8. Planus autem angslus eff
duarum linearum in plano [e my-
tuo tangentium & nom indirellung
Jacentium, alterius adalteram in-

- ¢linatia,

* Ad conftitnendum angulum _plantim
fenangulumin fuperficie, requiritur,
" gy Utdug linez fe mutuo tangant.

2.

AY
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3. Ut non jaceant indire@um, fed
snaad algeram’inclinet, o
Quemadmodum utramque hane con~
ditionem cernere licet in angulo CAB,
pbi duz linez AC. AB , fe iavicem
tangentes in punéo A, non jacent in
direGum, fed ad fe mutuo inclinane,
Non autem pauciores nec plures dua-
bus adangulum planum exiguntur linea:
Non pauciores, quia fi unica ifta li-
nea dividatur in duas, duz illz fibi ja-
ecbuntindireGum; id quod repugnat fe-
vundz conditioni, v
Non plures, quiaex:gritertia AD,

fi cum reliquis in eodem fit plano, non -

unum fed duos faciet angulos DAC,
CAB: fi vero it extra planam reliqua-
tum linearum, non angulum faciet pla-
num, fedfolidym, cujus Definitionem
- Euclides libro x1. tradit.

Quia jam natura anguli plani confiftit

§n duarum linearum ad fe invicem incli-
patione, patet angulialicujus quantitatem
non confiftere in majori vel minori lon-
gitudine linearum : fed tantum in illa-
fum majori vel minoriinclinatione ; duz
enim linex majores eandem poffunt ha-
bere inclinationem cum duzbus minori.
] - L b‘ui,

P o S R S § b
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bus:, minime mutata anguli quantitate,
Deinde notandum Geometras ad de-
fignandum aliquemn angulum tres adhi.
bere literas § quarum media pun&um
denotat ad quod linea angulum conti-
nentes concurrunt, Ut ad denominan-
dum angulom qui ad pun&um A, con-
ftitvitur a duabus lineis AC. AB. fcribi-
tur angulus CAB : wel ab altera parte -
angulus DAC eft gui in- punéto A fie
alineis AD. AC.

Nos autem: brevitatis & . perfpicuitatis
gratia. in fequentibus non femel loca
trium fiterarum angulo defignando adHi«
bemus unam ipfi infcriptam. ,

Utad nominandum angulum DAC,,
efteremus angulum P, fic etiam loco ane
guli €AB {cribemus angulum O

- )

”

9. Cum autem continentes ans
gulum linex fuerint retie, reltia
lineus appellatur angulus.

Accedit Euclides ad anguli divifianem.,
Supra vidimus linearum duo efle genera,
fcilicet illas eflfevel re@as, vel curvas,

Quia autem illz tribus diverfis modis
poflunt conjungi, fct velre®a cum re-
B a- &as
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S &a: velreQacomcurvas vel curvace
curva; hinc etiam tria oriuntur angul
rum genera,

Primus quippe caflus fuppeditat angu
lum reQilineum , cujus Definitionen
hic tradit Eaclides. _

Secundus cafus nobis dat angulum
mixtilineum, cujus mentionem fa@am
videmus in Libro IlI. Tertius denique
cafus conftituit angulum curvilineum.

- - Yo. Cum vero retla AB relie
CD infiflens duos Angulos ABC.
ABD zquales inter fefacit; Ree
Gus eft urerque aqualium angulo-
rum: & infiftensrelia AB vocs-
tur Perpendicularis linee CD.
cui infiffss. o

B , /

Anguli ABC. ABD dicwotur refti,
quia Linca AB, ipfi CD ita directofitu
. , in-

- -
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infiftit, ut abunaparte non magis incli-

net veglus BC quam ab altera parte vers
fusBD; 3 pet ’

11.. Obtufus ang:)lﬁ.'f EBC ey
qu: reilo ABC major ef.

12, Acutus vero EBD , qui
recio ABD minor eff. -

In tribus hifce definitionibus Euclides
tradit anguli reilinei fubdivifionem
etitam a triplici linearum inclinationis
orma: quz ab utraque parte vel eft 2-
qualis; velabuna parte major altera; vel
ab una parte minor altera: ut in Sche-
mate videre eft,

. 13. Terminus eff quod alicujus
ef} extremun,
- B; s
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- Ut punGum. liness: lineafoperficiei +
fuperficiescarporis, .« -

14. Figura planaeft fuperficies
plana, una vel plurivus lmeis un«
dique terminata. " B

Cum linez fint vel re@= vel curvz,
illzque tribus modis poffint coujungiy
figurarum planarum inde oriuntur tres
{pecies. _

Curvilinez , qua vel una vel pluribus
curvis terminantur. Una terminatur cir-
culus , cujus definitionem ftatiin tradit
Ruclides. .-

Mixtilinez y, que. partim. curvis. par=
tim re@is terminantur ¢ hic pertinent
femicirculus & fegmentum Circuli;

e + .

Re&ilinex qua folis re&is terminan~
tur, (}uz comprehendunt omnia. poly.
gona fiveregulatia five irregularia.

15. Circalus eff figura plana:
Jub 4na linea curva ‘DCF com-
prehenfa, que wvocatur Periphe-
ria: adquamab uno punéto Aeo-
r&I qu€ inira figuram funt pofi-

ids

e e ————

oy
| e
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ta , omes cadentes refle AB.
AD. AE. AC inter [e aquales
funt.

- Proponit Euclides definitionem - Cir-
culi jam defcripti, cujus delineationem
& ﬁgencrationcm hoc mode concipere
offumus, Dudta fit quzlibet redta linea
3 . cujus una extremitas A ponatut im-
mota & affixa planoy altera vero extre-.
mitas B cum tota linea moveatur circg
pundum A, pérloca-AD.” AE, AC,
AF , donec tandem redeat ad locumy

AB, unde moveri coeperat: ifta linea

AB hac circumdu@ione defcribet cir-
column BDECFE. : .

Ex qua’ defcriptionis forma patee
omnes Radios cujuslibet Circuhi effein-:
ter fe ®quales: com linea AB, cujus
circumvolutio circulo ortum dedit, per

- omnia
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omnia loca, AD, AE. AC & fimilia
tranfiit , adeoque punGum B fuit ali-
quando in punis D. E. C. &c. adeg-
uelinez AD. AE AC. funt zquales
eidemlinez AB. '
Hinc jam etiam immediate fequitur
omnia punéta circumferentiz DCFB
equaliter, diftare a puncto A,

6. Iliud autem punitum A
centrum circuli dicitur.

17. Diameter Circuli eft refia
guedam BC per Centrum A du-
&ta, & utringue in pnnitis B.C.
peripherid terminata; que & Cirs
culum bifariam fecas. |

Utlinea in Circulo du@a fit Diame-
ter duz requiruntar conditiones.

1. Ut tranfeat per centrum.

II. Ut ab utraque parte serminetur
in peripheria,

Adcoque omnis linea, harum nul-
lam aut tantum unam habens conditio~
num, Diameter dici nullomodo poteft,

CaterumDiametrum circulum divide-
: , 5
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re bifariam patet ex eo quod tranfeat
per Circuli punGum, quod ex omnibus
medium eft : quia fcilicet eft medium
omnium Diametrorum quz in Circulo
duci poffunt, ‘

Sequitur jam fecunda fpecies figura-
rum, nempe mixtilinez. '

18. Semicirculus autem BDE
CAB eff figura, que continetur
fub Diametro BC, & dimidia
circamferentia BDEC.

19. Segmentum circulief? figu-
raque continetur fub qualiber re-
. €%a circulo infcripta & abfciffa
peripheria. - ‘

Segmentum, exclufofemicirculo, eft
duplex., vel majus Semicirculo , vel °
minus, ) .

Segmentum majus eftillud in quo re-
peritur centrum,

Segmentum .minus eft illud quod cen-
trum non continet,

- Nunc Euclides aggreditur tertiam {pe-
ciem figurarum {c: reQilinearum,

C 20. Re-
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20. Reitilinee figure funt que
Jwb rectis limeis contingniur,

Diftinguuntyr autem rurfus he figu-
tz re@ilinez in tres {pecies; vel enim
funt Trilaterz; vel Q_suadriiater;g; vel
Multilaterg. ' :

21. Trilatere quidem figura
[ que [ub tribus.

22. Quadrilatere veroque fuh
.guamor. ' '

23. Multilatere demique '-qu)er

fub pluribus quam quatsor retiis
- gomprebenduntur. '

Genegrali vocabulo he dicuntuy Multi-
* laterz ad infinitam nominum evitandam
multitudinery. ' ' )

Jam cum figurarum reQilinearum pri-
mam f{peciem conftituant figurz Trila-
terz , fen vulgo fic diGa Triangula o
illorum divifionem proponit Euclides,
petitam ex confideratione tum laterum ,
fum angulorum , quorum numerus (ut
¢ in omgibus figuris redilineis) eft
, o 2943-

® @
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2qualis: quippe triangulum tot conti-
fret angulos quot latera,

Triangulum refpeu laterum eft triv
plex 3 Zquilaterum, Hofceles, & Sca-
lenum,

24 Triangulum aquilaterun
¢f s quodirialatera habet equalid.

A

B d ,
2%. Ifofeeles autem, quod dud
taninm babet aqualia AB. AC,

; A

¢4 36, Sidi
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26. Scalenum denique quodivia
inequaliahabet latera,

Secunda Triangulorum divifio pro fum-
damento habet, ires angulorum fpecies 3
{c : reGtum,obtufum & acutum; hinc enim
Triangulum dividitur in Re&angulum,
Obtufangulum, & A cutangulum. -

27. Triangulumreitangulum efl,
z;l;gdc unum babet angulum reéium

A

ity A —— -
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28. Obtufangulum ¢f? , ‘quod u-
ntim habes angulum CDE obru-
Sum ideft majorém reiion’

29. Acutangulum denique quod
tresangulos F.G. H. habet acu-
tos, hac e}, minores recto.

G '’
Sequitur jam fecunda fpecies figura?
tum re&ilinearum : fcilicet Figurze Qua-
driliterz.. He autem ab Euclide recen<
fentur quinque: Quadratum: Figuraal-
- tera parte longior ; Rhombus; Rhom-
boides; & Trapezia.

30. Quadratum eff, quod e
quilaterum ef} & reciangulum.
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31. Altera parte longior ﬁ!‘"

" ra'efl, quereitangula quiders , ub
" wequilateranon-ef}.

33. Rbombus akéers, qiie é-
quilatera quidem, [ed reitanguls
non ejf,' o

33. Rbomboides if, gué ad-
werfa & laiera & angulos equalis
swier [e babens , neque equilatera.
ef} 5 meque reilangula. :

k<2
v

34 Tré-
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" 34 Trapezia denique dicuntar
religue figure quadrilatere ., que
adnsllam ex quatwor precedenti=

bus referrs poffint.

34. Reiie lines parallele [in
equidiflantes AB. CD [unt, que
s eodem plano exiflentes & wtrim-
que in infinitum produlte , adean-
dem diftantiam a [¢ invicem ma-

nent remote ; ideo?ug nunquans.
foncurrent. :

A— B
C— D
Non omnes linez, quz nunquam

- ‘goncurrunt 5 parallelg dicendz :
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cum dentur linez , quz licet Timul in in
finitam producantur, ita ut ad fe mutuc
in infinitam magis ac magis accedant ,
nnnquam tamen concurrent 3 ut Hypcr—
bola & re@a linea ; Conchois & re@a
linea; Duz zquales Parabola circa ean-
dem Diametrum: quz. idcirco nequa-
quam dicendz funt parallel.

Unde facile manifeftugn evadit ad na<
turam parallelifmi neceffario requiri z-
qualem ab omni parte diftantiam ; quam
conditionem ab Euclide omiffam nos |
cum celeberrimo Tacqueto adjecimus.

Caterum linearum parallelarum, quas
Euclides ut jam defcriptas confiderar , |
generationem & delineationem duolus |
modis concipere poffumus.

13
C —D
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PriMus Moous,

Ponamus lineam CA perpendiculari-
ter infiftere linez AB, utangulus CAB
fic reGus; deinde cogitemus lineam CA
una fud extremitate moveri fuper lineam
AB, utfemperipfi maneat perpendicu-
laris ; fi jamlinea CA hoc fuo motu per-
venerit in DE, pun&um C defcriptam
relinquet lineam CD , quz nunquam
poteft nagis recederealinea AB, necad
ipfam propius accedere, cum linea AC
durante fuo motu femper fuerit eadem &
fibi zqualis; adeoquelinea CD in omni-
bus fais pun@is manet cum AB in ea-
dem diftantia, & fi ifte motus linez
CA in infinitum duraret , etiam linea

. CD in infinituin ab AB diftaret, adeo-

ue nunquamn cum illa concurreret: un-
Be; jam certo concludere licet lineam CD
hoc modo generatam linez AB effe pa-
rallelam. '

Deinde cum jam conftet lineam CD
non pofle magis in uno pun&o ad li-
neam AB aceedere aut ab illa recedere
quim in alio, fequitur lincam CD ad*
lineas CF, CA habere zqualem inclina=
swonem, 3deoque per dglmitionem Per-

: ' D pene



24 Eucrinig
pendicularis angulum DCA efle reQum,
& gqualem angulo CAB qui pofitus eft
seftus ; adeoque duos angulos inéerio;e§
ACD. CAB fimul fumtos efle zquales
duobus re&is. 1d quod natura parallela-
fum AB. CD hac ratione deferiptarumy
pmnino requiit, L

1.
A——— €

B S D

L - \G

Secuxpus Mobus,

. Adlinez XL punGum A concipia-
Fl faQa linea AC perpendicularis, qua
Jicet in infinicum producatur , nunquam

?nclinatipncm quam ad AK, AL habeg

‘illﬁ autem wtrimgue zqualis cft) mutabie,

cum
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&im anguli quantitas non in magori vel
minori linearum longitudine , fed id
majoti vel minoti inclinatione confiftat,
Deinde ex alio quovis pundo B cogi«
temus duci lineam perpendicularem BDj
" qua eriam licet iufinite protrahatur , nari=
guam aliam acquiret inclinationem ab illd
quam jam habet adiineas BK. BL.
. Cumjam linea AC in infinitum pro<
du@a rion peflit alcendete verfus fape-
~ tiofanee¢ delcendere verfus inferiora : fi-
.militer linea BD etiam in infinitum ¢on~
tinuata néc altiora nec demiffiora petete
poffic ;. neceflatio fequitut iftas lineas
AC. BD femper fervaturas eandem 2
fe invicem diftantiam necconcitrrere pofle
unquam; adeoque juxta hiane définitio-
neém illas effe parallclas,

36. Parallelogrammiun éff f
gnra quadritatera cugus bina oppo-
- fitalaterd [ums paralicid [ek 2yuis
diflantia. N
~37. Cum dero inparallelograsimd
Diameter BD duiia fuerst, die-
que relte CF. HK lateribis pa-
tullele /é'tantea;j Diametrum itis-

2

L4
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1o codemque punito G, itaut pae -
rallelogrammum difiributam (it in
quatuor parallelogramma; illa per

ue Diameter non tranfit, [cil:
AG. GE. appellantur complemen-
ta corum que circa ‘Diametrum

confiftunt , ut HE.CK,

» ¥ ¥

A B

PosTurLa r 4

1. Poftubetur a quovis punile
A ad quodvis puniium B resiam
lineam AB ducere.

-

A B

oo . R
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. 2. Et terminatam reclam AB
in continunmreiia producere in C,

K B3¢

- 3. Bt quoviscentro A & quo.
libet radio AB. AC. AD. AE.
circubum a(f/crxbere. ’

vy .2
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AXIOMAT A

i. Que funt eidem x’qz‘ml?d’ 5
&5 inter fe Junt equalia.

2. §i #qiialibus equalia ad_
dantur , tota erunt equalia.

3. Si ab aqualibus xqunlid
demantur 5 refidus mancbant
equalia.

4~ Si incqualibus equalia ad-
jetta fint ; tota [uut inequalia:

s 85 ab inequalibus equalid
ablata fint ; reliqua fint iné-
qgualia;

6. Et qué eisfdens fiine du-
plicia, inter f¢ funt aqualia.

Idem intelligendim de erplicbus;
Quadruplicibus, quintupliicibus & fic in
3 S ,

Tl ) ia E‘I
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7. Et que ejufdem funt di- .

‘widia , inser [¢ funt equalia.

Nec hoc axioma fe tantum reltringit
ad partes dimidias; fed etiam in tertiis ,
quartis, in quintis & fic porroin jnfinitum
.?uam habet veritatem,

8. LQuecongruunt [ivi mwtua,
pnter [¢ funt equalia, .

Si primo concipiamus lipeam DE-
fuperimponi linez AB , ita ut punQacx-
trema D, A.ut & E. B. coincidant ; fi-
militer omnia punda intermedia linca
DE correfpondeant omnibus. mediis
pun&is linez AB, procerto hinc afferere
poflumus lineam DE effe 2qualem Ji-
nez AB: quia omnes parteslinez DE
examuffim conveniunt cum omnibus pag-
tibus linez AB. :

Deindg
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Deinde fub qualiber mclm:mqpc ad
linez AB punctum A ducaturlinea AC:
fi jam ad linez DE pun&um D duca-
tuf linea DF, itautinclinatiolinez DR
ad lineam DE, fit 2qualis vel fimilis in»
clinationi linez AC adlineam AB: &
linea DF fit zqualislinez AC: & wm
angulus FDE  fuperimponatur angulo
CAB, ommaccrrefpondebunt- fcxhcc:
Yinea DE cum AB, inclinatio com in-
clinatione, & linea DF cum AC. Adeo-
que jam nop tantum linge congruunt fed
g anguli.

Si denique ducatur re®a CB, ut &
FE, & una ﬁgura DEF lmponatur al-
teri ABC: jam etiam tertium latus FE
consutct cum tertio Jatere CB; adeo-

‘1“9

i,

ey
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que totum triangulum DEF congruct
triangulo ABC : unde neceffario fequitur
unum alteri effe zquale.

‘9. Totum fua parse majus eff.
10. Omnes cmguli reéts inter

Je [unt equales.

11. Si in duas relas AG.
BD refta AB incidens imtersores
¢5 ud eafdem. parses angulos
ABD, BAG duobus reftis mino-
res faciat ; produtte due illere-
Gle tandem coincident inter [¢
ad cas partes , ubi funt ifti anguli
dudbus rectis minores. |

1]

Cum in hoc Axiomate mentionem .
faciat Eaclides duarum linearum coinci-
dentiz , & duorum interiorum angulo-
rum, facilinegotio patet illud aliquo mo-
do refpeum habere ad Definitionem li-
nearun parallelarum fuperius traditam ¢
cumque in ifta definitione nec testia li-
. nea
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nea incidens, nec duo anguli interiores
occurrant , fatendum ingenue erie, ha-
Jus Axiomatis lucem in prima intaitu non
apparere tantam,quanta in przcedentibus
ftatim affulfit; imo quanta etiam in omni-
bus communibus fententiis requiricur, - '
. Quod fi vero in memoriam revoce-
mus fupra allatos modos generationis pa-
rallelarum , putamus inde huic Axiomari
rmuleum affundi pofle claritatis, Sumanus
Ext Gt: fecundum.

K
A———F

|

Tbi quippe vidimus lineas parallelas AC;
BD ex fua natura & generationis modo re-
quirere ut duaanguli CAB. DBA fint re-
&i, hoc eft iftius parallelifmi non aliud efle
fundamentum quam ¢um angulus unus,

' ABD
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ABD fit re@us; (quod femper fuppo-
nimus) ut aleer BAC etiam fitreQus : a-
deoque ut linca AB perpendiculariter in
lineam AC cadens etiam fit perpendicu-
laris ad alteram BD. :
Si jam ex punQ®o A infralineam AC
ducetur alia quxlibet ut AE; ita ut ane
ﬁlm BAE, fitminorsefo: illamecefo
io {1 producatur magisac magis debet
recedere ab AC: quia alias deberet aut
efle parallelaipfi AC, autiterum in alio
puncto cumipfa concugrere : non prius,
-quia habet pun@um A copmmume adeo- -
que in illa concident § “non pofterius
quiatum du reGtz {patium comprehen-
derent, quod repugnat Axiomi fequenti,
Cum manifeftum nunc fit lincam AE
magis ac magis recedere ab AC, etiam
patet illud non pofle freri nifi illa magis
ac wagis appropinquet ad alteram paral-
lelam BD; quod tamen in infinitum ab{-
zuc concur{u fieriminime poffibile efts
enim unius linez punGum A abalterius

- lincze punéto E ad quamlibet diftantiam
xemotum efleconcipiamus ; & a punéto
A verlus E ducere incipiaspus lacam ali-
.quam brevem ; illa fi producatur, adeo-
qus b AC nagisEac magis cecedat,
T 2 ne»

¥
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neceffario ad punGum E magis ac ma-
is accedet, donec tandem porro pro-
du&a perillud pun@um E cranfeat.

Si enim impoffibile fit ut per E tran-
feat, e duobus unum verum eft; aut a
puncto A. ad E. non pofle ducilineam
se@am, quod repugnat poftulato primo=
aut lincam AE, fi quam proxime ad
pun&um E pervenerit, aliorfum fe de-
terminareadcoque fe fle@ere; .quod non
potefteffenifi ex reGta fiat curva: quod
tum eft contra Hypothefin. ‘

Duz tamen adhuc difcutiend reftant
difficultates, ‘quz linearum AE. BD ne-
ceflarium vacillare faciant concurfum,

Primaeft, quod Hyperbola & re@a, -

Conchois & reta, duz Parabolz zqua-
les circa eandem diametrum , fimul in
infiniturn produé&2 nunquam concurrant,

Quz tamen difficultas evanefcit fi con-
fideremus illas Jineas effe extra genus li-
nearum, de quibus agit Euclides in hoc
Axiomate; exprefle cnim tantum loqui-
tur de liveis re@is; cum Affymproti fint
(faltem altera) ex lineis mixtis,

Altera difficultas oritur €x Clariffimi
-Bettini duabus re&is (in Apiar. 3. & £E-
qario Tom. L. pag. 354.) quz licet in-

ternos
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ternos angulos ducbus reQis minores effie
ciant , fi producantur tamen nunquam
coincidant, o

Sed nec hoc noftri Axiomatis eviden-
tiam & veritatem labefaGare poteft, Cum
iftz linez non fimpliciter feu tanquania
pun@o ad pun@um, fed cumcertaqua- -
dam conditione, fcilicet adjuncta pro-
portione producantur. Quz proportio~

* nalis linearum produ&io hic nullum

omnino habet locum.

12, Due reile [patium non
comprebendunt. ,
 13. Omne totum cff gquale
omnibus  fuis  partibus  fimul

_[umftis.

Quoniam majoris perfpicuitatis gratia
Mathematicis in more pofitum eft; ut
veritates quas demonftrandas {ufcipiunt,
diftin&is a fe invicem compleQantur pro-
-pofitionibus ; notandum eft hifce propo-
fitiones dividi in Problemata & Theore-
mata, s

Problema eft propofitioin quaaliquid

; E3 Pro-
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proponitur efficiendum, & conclufionis
formula femper talis eft s Quod erat fa-
ciendum,

Theorema eft propofitio in qua pro-
prictas quedam aue veritas de aliqua re
jam fa&a & in figura jam conftru&a,
proponitur demonftranda : & conclufio-
nis formula femper eft. Quod ecrat de-
monftrandum, *

Corollarium eft confectarium quod ex
fata jam demonftratione tanquam lu-
crum aliquod colligitur, .

Lemmaeft demonftratio pramiflz ali-
cujus, ut quafiti demonftratio clarior
evadat & brevior, :

Prorositio. I.

Probl. I Super data rea terminata AB triangm-

“

* lum agualaterum copflirucre.
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C O N S TRUCTIO. \
L Centro A radio AB, *de. a1t 3
fcnbc circulum BCE. o
II. Centro B, eodem radia
BA, *defcribe circulum ACF.
3. Ex punlo interfeCtionis
C ® ducreltas CA.CB. ‘bPoft. 1.
Dico triangulum ABC effe -
quilaterum. -

DEMONSTR‘TIO.

AB » AC.\ . £1
BA » BC. epetas.

Ergo AC 20'BC. d’  dar

Adeoque trxangulum ABCeft
:’ aequxlatemm _Quod erat facien- ¢Defay.
um. |

e
<

Pro-
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Prorositio. IL

bbs Ad datum punitum ed datz
reile \BC equalem reZam AF

leﬂ'&.
~CONSTRUCTIO.
. 1. Ducatur a2 C ad A res
aPoft.1. C A, . }
el 2. Super CA b fiateriangulum |
zquilaterum. CDA. |
~ 3. Centro C, radxo CBde- .
e Pot.3. feribe © circulum, -
dron.2. 4. Latus DC ¢ produc afque |
. ad ercumfcrcnuam inE. -
¢rot.3. 4. Centro D radio DE ¢ de-

fcribe avcum circuli EF, :
o 6. Dc-




.
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6. Denique latus DA ¢ pro- ot 5.
ducufque adiftum arcum in F, -. -
Dico lineam AF cfie zquz.
lem datz BC. o

DEMONSTRATIO.

g [OF » DE. g 8 Dekts
DA » DC. h. b et

AF » CE. i i Ac s,

Atqlli BC J)CE- ,k. chfxy.

E;go AF 0 BC. L Q E.F. 1 Az g,

3 L

B Pro-
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probl. 34 Prorosiryro. Il

" Datis duabus rectis inequa-
Libus A€ “BC; de wajors BC mi-
nori A equalem re6iam ‘BE de-
trabere.

. CONSTUCTIO,

1. Ad linex CB extremitatem
a2 1 B, fub quoliber angulo * pono
re&tam BD zqualem minori A.
 bpok.3. 2. Centro B radio BD bde-
fcribo arcum circuli ,- fecantem re-
&am CBinE. '
~ Dico lineam BE efle zqua-
lemipfi A. :
: De-
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DEMONSTRATIO,

¢Quia funt
BE  BDc. radii  cjuf. <P
dem circuli
AtquiA  BDd Per con-
ftrutionem.

Ergo BE ® A.d. QE.F,d4 s
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PROPO-SITI o. 1V.

o & Si in triangulis ABC. DEF
wunum latus AB, uni DE : €5
alierum AC alteri DF [it equa-
le; ut & anguli A. D iftis la=

- taribus contenti fint equales: E-
‘rit quoque bafis ‘BC aqualis EF ,
angulus B angulo €: aut o A
ipfi Fs €t triangulum ABC &-
quale triangulo DEF. .

DEMONSTRATIO.

Concipiamus " Triangulum h
DEF . fuperimponi triangulo
ABC, ita ut punétum E cadat

. B

b P




. fa——— &
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in B, & latus ED fuper BA ;
quando punftum D przcife ca-
detin A, quia latcra AB & DE

- dantur ;eqyalia. a

~ Deinde'latus DF cadet fuper

AC, quia anguli BAC. EDF

ponuntur zquales. 2

Denique pun&tum F necefla-
rio cadet in C, quia latera A€.
DF funt zqualia. a

Ergo pun&tum E idem eric
cum B; & F cum C. Ergo li-
nea EF congruet cum AC,; a-
deoque ipfi erit zqualis : &

. “omnes anguli congruent, ut &

tota triangula: quare illa func -

qualia. 2
Q. E. D.

F} PR&{
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ProrosiT10. V.

T fofcelis Trianguli AEC qui ad .

bafin funt anguls ABC. ACBin-
ter [ funs aquales, ‘

A
B D C
PREPARATIO.

Per prop: o fequentem (quz
ab hac non dependet) angulum
BAC divide bifariam reta linea
AD,

S : D E-
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DEMONSTATIO,,

InTriangulis ADB. ADC.

Latus AB » AC. per ipfum
triangulum..

Latus AD, utrique commune a-
deoque fibiipfizquale.

Angulus BAD 0 CAD per con-
ftructionem.

Ergo angulus ABD o ACD.
» QE a4

13

.COROLLARIUM L

Ompetriangulum zquilaterum
eft zquidngulum,

COROLLARIUM IL

Siin tmngulo I{ofcéle vel zqullatero ’

- ABC, lined AD bifecet angulum A, il-
la etiam oppofitum latus BC bifariam di-

_vidcc £ ipfi BC perpendicularis erit-

Pro~.
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Theor. 3, PRoposirtio, VI

Si rianguli 4ABC,
duo anguli ABC, ACB,
inter fe equales fuerint;
Latera aqualibus angulis

c oppafita AB. AC. etiam
inter fe erunt equalia,

DEMONSTRATIO,

Autelt. AB <« AC.
Auteft AB > AC.
Auteft AB 0 AC,

lsqnatur AB <« AC.
Abftindatur DB 20 AC, tun du&a
DC. eritin A lisDBC.ACB.

Latus DB 0 AC. per conftrud s
BC 0 BC. feucommunc,

L RS Angulus DBC J).ACB.

e

Ergo erita A lum DBC 0 Alo
ACB, fc: pars.& totum. Quodeftab-
furdum ; adeoquenon poteft eflc AB «

Pas .
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Ponatur deinde AB > AC.

Nec hoc pofle efle eodem
modo probatur ab -AC ab-
fcindendo partem zqualem
lateri AB.

Adcoque cum pequeatefle
AB ‘< AC."

- Nec AB > AC.
Neceffario erit AB » AC. -

SCHOLI UM.
. Non mius forfan quibuf-
dam arridebic demonftratio
quam inver{o parumper pro-
pofitionum ordine hoc modo
_proponemtis.

G Prz.
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A

%
. PRAPARATIO.
: Angu‘ium BVAC , ui:’antc
divide bifarfiam recta 4D.
- DEMONSTRATIO.

Intriangulis ADB.ADC,

- Latus AD utrique commune
fibi ip eft 2quale.

Angulus B yp C, per propofi~
tionem. \

Angulus BAD 2 CAD per

conftru&ionem,

- Erge
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~ Ergo per 26 fequentem
(quz ab hac non dependet)
Latus 4B p AC. QI E.D.

COROLLARIUM.

Omne Triangulum zqui-
~angylum eft zquilaterum,

' e
[ S

G2 Pro-
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ProrosiTIO. V II.

Theonk  §; 4 linee eAB extremsta~

tibus A. B. ad datum aliquod
punitum C dulte fuerint due
Lnee AC. ‘BC. extra illad pun-
&um (" nullum datur aliud pun-
étum, adquod ab A & B due
linee po”int duci , que jam du-

&is lmm AC. B fint equa/c.r |
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DEMONSTRATIO.

Si tale punétum contendat Ad- -
verfarius dari pofle : dabitur vel
. extra vel intra triangulam ABC.:
vel in alterutro laterum.
Ponatur extra triangulum in D,
Du&ti CD. erit in triangulo
*ACD
Latus A€ 0 AD. juxta Ad-
“verfarium.

Ergoangulus ACD,ADC; .4, ¢
quicademiitera O infigniantur.
} Deinde in triangulo BCD.
- Latus BC » BD. itcrum juxta
| Adv.

| Ergoangulus BCD  , BDC
| qui eadem litera P notentur.
Jam angulus O, a parte fini-
fira eft major anguloP, adexera
vero minor; quod cft abfurdu};\m.
A _ Ac.
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Atqui cadem demontftratio -

obtinet in omnibus punctis extra
triangulum.

- Ergo nullum omnino extra
triangulum datur talc punétum.

Ponatur intra triangulum in D,

C

A /Latus ACxo AD) juxta Ad. '

\Latus BC . 0BD verfarmm.

Ergo AC .| CB AD .| DE.

contra fequentem propof, 21. quz ab
hacnon dcpendet.

Cum jam eadem demonfira-
tloms

<

e
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tionis forma applicari poffit o-
mnibus punéis intra triangulum
ABC.

Sequitur nullum tale pun&tum
intraillud dari. '

Ponatur in alterutro Iatcrum
"AC. BC.

- Nec ibi illud pun&um poteft
inveniri , quia tum pars foret,
zequalis fuo toticontra AX. 9.

Ergo univerfim concludimus
extra pun&tum C nullum omni-
noaliud dari poffe, ad quod duz
lincz zqualesipfis AC. BC duci
fjucant. Q E.n.

G; P
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Prorositro VII.

Si duo triangula AB(. DEF

Theor - dyg latera A'B. AC. duobus la-
teribus DE. DF. equalia ha-
beant | alterum alteri: wt t5
bafin BC equalem bafi EF. llla
etiam angulum A angulo D -
qualem babebunt , fub equali-

bus reftis contentum.

) A

A n \na
Azﬂ.

© * B c

DeEMONSTRATIO,

Triangulum ABC fuper- |
ponaturipfi DEF, ita utba-
ﬁs BC congruatbaﬁ EF,tum

. - pun- T

o
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pun¢tum A cadet in D. &
latera AB. AC congruent la-
teribus DE. EF. item angu~
lus BAC congruet angulo
l EDF. Ergo *erunt anguli
I zquales.

Quod fi vero Advcrﬁmus
contendat punctum A cadere
cxtra ‘D; tum fequeretur ex-

puné’tum D, dari aliud
pun&um , ad quod abextre-

. mitatibus E.F. linezduzpol-
fent duci quz ipfis ED. FD

. jam duéis eflent xqualcs'
quod eft ablurdum.” ®* 1t

a2 Ax 8.

B Pao
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PRorosiT10 IX.

b & Datum angulum redlilineum BAC bifa-
giam fecare,

CONSTRUCTIO,

1. Ex lateribus 4B, 4AC abfcinde
® 3-L & partes zquales 4D. AE.
bl 2. Super duta DE conflitue b trian-
gulum zquilaterom DEF.
3 Ducre@am 4F.
Dico illam bifariam dividere angu-
lum BaC.

DEMONSTRATIO.

In Triangulis ADF AEF.

Latus 4D 0 '4E )per conftru&io-

Latws DF 0 EF 'mem:

Latus AF J0 4F, quiautrique com-
mune. ' )

s .

81 Eigoangulus DAF D¢ E4F. Q, %OF

e ————
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COROLLARIUM.
Hinc patet methodus datum  angulum
Jecandi in aquales angulos 4. 8. 16.-etc,
fingulas nimirum partes irerum bifariam
dividendo, '

SCHOLIUM.

Poteft autem propofitionis conflruitio hoe
wodo in compendium redigi.

1. In laseribus AB. AG, [ume aquales
AD. AE. ,

11, Centris D& E, quolibetumque ra-
dio defiribe dsos arcus [einterfecantesin F.

Quofado reGa AF angulum BAC bifecabit.

Pro-



Probl. 5.

s 1.1

bl

6¢ ' EucLIpISs.

ProrosiT1i0 X.

Datamretiam terminatam GH
bifariam fecare.

A

CONSTRUCTIO.

1. Super data GH conttitue # trian-
gulum aquilaterum GAH, -
2. Angulam A divide bifariam b re.
&a AF.
Dico illam lmeam GH dwxdcrc bi-
fariam,

DEMONSTRATIO.
In Triangulis AIG, AJH.

Las GA 20 HA. per conftrus '

Qionem.
_Latus

- -

-
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Latus AI 20 .Al, feu utrique com-
mune.

Angulus GAI 0 HAI per con-
ftru&ionem. )

Ergo <Bafis GI 0 IH: adeoque linea ¢ 4L
GH feQaeft bifariam. Q, E

 SCOLIUM,

v AL - Hujus ope~
[, zationis  etiam
tale eft compen-

dium.
Centris G ¢

H, equali 14.

. dio utrinque de-

il feribantur arcus

G . H /e imerfecantes
' inA & F. :

Tum rteita

AFs  Dbifecabis

retam GH in 1,

s Notandum e«
L tiempro fequen-
- o”F ‘., ) ti P'opaftioﬂe

reitam AF effe
perpendicularem ipfi GH ex punélo dato r
utrimque excitatam,
: H 3 Proe-
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Prorositi0 XL

roLs,  DatareaDE & punido linea
dato perpendicularem 1 Aexcitare.

A

D X

CONSTRUCTIO.

a3 L 1 A pun&o I utrinque fume 2 partes
inter fe zquales ID. IE.
brL 2. Supertota DE conftitue btriangu-
lom zquilaterum DAE, -
3. Ducre®am AL
Dico illam efle perpendicularem
_ qnzfitam. y -

DEMONSTRATIO.
In triangulis AID. AIE.
Latus AD 0 AE.\ per¢conftru@io-
Laws ID 0 IE. )nem.
Latus AI 0 Al ’

L ** Ergo Angulus AID 02 AIE. Adeo-
. L Al eft quafita b perpendicularis.

L QE. F

: Pro-

eI e A -
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ProrostTro XIL

Ex dato puntto A *ob-7
g, extralineam DE , ad
' :p/am lineam perpen-
dicularem ducere.

CONSTRUCTIO.

1. Centro A tali radio delcribe a cit- 3 pott 5.
culum ut re@am datam fecet in duobus
punétis D, E.

2, Ducbre&as 4D, 4E, b Poft. 1,

3. Lincam DE ¢ divide bifariam in ¢ ro- L
punGo L.

Dico duftam Al effe quafitam per-
pendicularem.

DEMONSTRATIO,

In Triangulis AID. AIE.
Latus AD 0 AE. quia funtradii juf-
dem circuli.
Latus ID 0 IE. perconftruGionem,
. Latus AT Al

| F_rgo angulus AID 20 4AIE, Ergo Al
elt quafita© pcrpendlculans. Q.E.F.
Pro-

ds. 1L
eDcﬁxo
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ProrosiTt1o0. XIII.
(#m refta lnea EB fupra

restam ([D confiffens , angulos

acit: aut duos reflos aut duo-
bus rechis aquales efficiet.

Theor. 6,

A ‘ ) .

; /if’z ~
C B D
DEMONSTRATIO.

Re&aEB cum DCautfa-
citutrimque zquales, adeo-
spefso. que * duos rectos; aut non

facit.
| Si
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Si non facit, ex puncto B ex-
citetur p..rpendlculans BA:bur
‘eruntque duo anguli O & P
4+ Q finguli reéti adeoque

O--P + QY :2R. '
© Arqui ang'S 0O 4-P.

Ergo S 4+ Q o 2Redis.
Quod E. D.

X Pro-
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ProrcsiT1O. XIV.

weony.  8iad alicujus refte AC pun.

ftum Cducerefte DC.CEnon ad

eafdem partes dulte angulos qus

. [unt deinceps Q & S duobus reélis

2quales fecerint y in direitum e-

runtifiereiie, hoceft ‘DCL erit
wnaretia linea.

DEMONSTRATIO. o

Si Adverfarius contendat lineam CF,
cum €D non facere unam lineam re-
&am, utique aliam affignare nobis de-
bet; illa autem affignabitur vel fuprali-
peam CEvelinfraillam. - '

Sit primo fupra CE. ut CF.
Jamanguli Q |- P 0 2 Rectis.

o pee—————— e
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ju.xta Adverfarium.,
Atquianguli O -1 S 20 2 R. per pro-

I 13
pofitionem,

Ergo2O-1-P0 O-L.S. Etdem-
to utrinque angulo O remanet bP 20 S,
Pars & totum quod eft abfurdum ¢,

Et eadem demonttratio habet focum int
omnibus lineis qua ‘poflunt duci fupra
CE. Ergo nulla poteft duci linea fupra
CE, quzcum CD faciat lincam reGam,

_ Sitdeindeinfra CE, ut CG.
Tumanguli O 1. T D 2 Re&is. jux-
' ta Adverfxrium.
Atqui -~ O-L-S»:R, per pro-
“pofitionem, ‘

ErgodO - TOO ~}-S. Etablato
utrinque angulo O remanet T 0 S. To-
.tum & Pars. quod < eft abfurdum,

. Etcum eademi demonftrationis forma
obtineat in" omnibus lineis qua poffint
duciinfra CE ¢ fequituretiam nullamin-
fra CE poffe duci. qua cum CD facitli-
neam reGam. Unde concfudendum erit
* ipfam lincam CE cum CD facere rettam
DCE. Q. E. D. )

I3z Proe

¢

aAx. 12

bAx i:
cAx 9.

dAx ¢,

¢ Ax. g
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ProrosiTio. XV.

Si due refte AB.CD Je invi-
cem fecent , angulos adverticem €
oppa/’ itos , [cilicet E ¢ P aqua-
les inter fe facient.

Theor. 8.

DeMoONSTRATIO.

- Anguli F4+O» 2R\, |
813.2 - Angull P +OJ) ZR

bAx 1. Ergo E-—l— O P + O. . k
ablato utrimque 0. *°

. G“;..{ _E CQ.P. ca
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CORQLLARIUM. L

Duz re&txfecantesfe mu-

" tuwo ad punétum iaterleio-

nis quatuor angulos faciunc
quatuor re&i; zquales.

COROLLARIUM. II.

Omnes angulicirca idem
puntum conflituti zquales
{funt quatuor rectis.

I 3 Pro-
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ProrosiTio. XV].

theor.o.  Trianguli AB( wuno latere

Bed produffo in E , externus
angulus EAC utroliber interno
¢ oppofito Cvel B major eff.

»
PRAPARATIO.
cwq 1. Latus A C bifeceturin F.*
brot Du&a BF producatur b in

G, utBF it FG.
3. Ducatur AG.

DEMONSTRATIO.
Jamintriangulis BFC- AFG.

La.
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Latus - BF 0 FG\ Percon-
Latus CF 0 AF/tru&io-
nem.

Angulus BFC 0 AFG. per14.1.

-Ergoang. ECB X0 FAG. perq. 1,

Atqui totalis EAC externus
major FAG.
. Ergo idem EAC etiam major
FCB.1.C.

Eodem modo bifecando latus
AB procedatur , & probabirur
- angulum externum DAB majorem
efleangulo ABC.

Atqux angulus DAB » EAC.

15. I,

Ergo EAC etiam eft majo:

quam ABC. { B

Q.E.D.

Pra-



Theor. 10,

7'1‘ EucLipts
ProrosiTio. XVIL

- Trianguli ABC duo anguli B.
T. vel alii quilibet , quocunque
modo fimul fumpti , duobus re-

étis [unt minores.,

A
0 /¢ "
D C ~B
DEMONSTRATIO.

Produo latere BC in D.
DuoanguliO--T 02R.13.L
Atqui O < B. 16. L.

Ergo B--T > 2 Re.
Simili modo demonftratur
aNe

.»‘
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angulos A - T efle minores
~ feu'> duobusRectis.
} GOROLLARIUM. L
'In ompi triangulo cujus u-

nus angulus fuerit reCtus vel
obtufus, reliqui funtacuti.

COROLLARIUM IL!

| ‘Omnes anguli trianguli
} zquilateri; & triagguli Ifo-

{celis anguli {uprabafimfune
o acutl.

X PR og
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Prorosivio. XVIIL.

Thetw: Omnis Trianguli ABC 1paxi-
. »o laters A[ oppant'tur MAxXL=- -
mus ngulm ABC,

DEMONSTRATIO.

Angulus ABC eft « C.
A majorilatere AC abfcinda-
tur AD 0 AB.
e51. Ergoangulus ABDP. 2
b6 L: Atqui P < C.°

ErgoABD < C,
" Adeo-.
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Adeoque totalis ABC erit
multo < C. -

Angulus ABC cft < A.

A maximo latere AC abfcinda-~
tur CE 0 CB.
Eritqueangulus EBC 0 O,¢ <5 F
' Atqui O < A 4 4% %.

Ergo EBC < A.

Ergo totalis ABC erit multo
<A. |

Undejam patet angulum ABC
efle omnium maxignum. Q.E.D.

Kz Proz



T
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ProrostiT10. XIX.

Inomni triangulo ABC maximo
angulo B opponstur latus maxi-

mum AC.
A
B‘, |

B
e

DEMONSTRATIO.

-Autlatus AC eft 0 AB.

Aut AC 5~ AB.
Aut AC < AB.

Si Adverfarius ponat AC 0
AB, erit 2angulus B0 C. quod
eft contra hypothefin.

i

as. L

o 2



-
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Sx verodicat elc AC > AB.

serit b angulus B & C: quod b8 &

iterum cft contrahypothefin.

Ergo fequitur latus AC efle <
AB.

Eodem modo demonftratur
AC efle < BC.

Ergo abfolute latus AC eft
maximum. Q.E.D.

K3 - Pro-
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Pnoposx-rxo. XX

Theor, Triangult AB( dwo latera /a[

eAB. AC. aut alo quocunque
modo fimul fumpta ;eltguo B[
Junt mdjom. .

PREZPARATIO.

1. Latus AC producatur in D ut fit
AD 0 AB.
2. Ducatur DB.

DEMONSTRATIO.

In Triangulo DAB. latus AD. 0
~ AB perconfiru&.

Ergoangulus ABD 0 D.

Atquiangulus CBD < ABD.

Ergo angulus CBD etiam < D.

Adeo-

b

!

L ]
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Adeoquc latus DC hoc eft duo la-
tera BA —}~ AC. funt 2 majora tertio 8 19.1-
latere BC. . Q E. D.

SCHOLIUM

Propofitionis hujus veritas immediate
fluitex Archimedza lmez Re&z defini-
tione; Ad oculum enim patet. viam per
quam lineafra&a BAC a B ad C du&a
eft diverfam effe, a via linexBC, que
ftatuitor reQa.

Ergolineare@a BC et omnium mi-
nima, quz a B ad C poteft duci.

Adeoque etiam lineare@ta BC erit >
linea fra&a BAC.,

Q. E. D.

Pro--
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ProrosiT10 XXI.

" orheo, Sia terminis unius lateris BC
" intra triangulum jungantur due
refie BD. (D« bhe lateribus tri-
~anguli BA. AC munores quidem
.erunt 5 majorem vero angulum

BDC. continebunt.

R
®

B [

DEMONSTRATIO,

Al

Pars L. _
Produ@a BD in E. erit in ttiangulo
BAE. ' ‘
A (BA - AE < BE.

rao.L EC 1 EC.

BA -|- AC ,< BE.L EC.

Deinde in Triangulo DEC,
DE .L.'EC < DC. ¢
c 2c.L A ‘BD 0 BD.

b Ax-4.

BE
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BE .|~ EC <BD.L.DC.d44«
Atqm fupra BA -]~ AC < BE
~1- EC

Ergo BA -}~ AC multo < BD

- BC

Pars IL

Externus anoulus BDC <'. DEC
interno, 16. 1.

Atqux angulus DEC < Amtemo f fi6r

[

Ergo angulus.BDC multo <€ A,
QE.D‘
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Alia DEMONSTRATIO.

PARS I. Ducre@am ADO.
Intriang. ADC ang. R < Q. 1
lnwiang. ADB ang. D < P. }

Eggg per 19- I

Latus AC < DC. >A "
Latus BA ‘< BD. )

.
Emasmam ——

Latera BA —— AB <BD—~~DC.

Quod autem angulusR fit < Qficpatet. Pro=

Sducatur AQ in E, ut fat CE 0 CA, Triang.

a1 ACE cft lfofceles. Ergoang. Q D E4 Atquiexd
$*L ternus R <interno E 4ErgoR < Q. Similiter
bi6. L probatur efle D 4 P. .

- -

I\P ARS I;

ng. § < )

§16.19 A{Ang.,'r <Q ¢ -
Rrgo

L
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Ergo § 4~ T < P——Q.
Hoc BDC < BAC.

Vel 4[12‘6’7’ bhoc mod,

,JPars L

Per Archimedzam re@ 2 linez defini-
tionem linea BOC eft omnium brevifli-
~ma, quzaB ducipoflunt ad C, Ergofi
aBad C per aliam viam ducatur linea five
incurvata five fra&a, ut BAC, vel BDC.
. neceflarioilla viaerit major. Patct autem
ad oculum quo punétum fra&ionis ma-
gis a linea BEC recedat , €o viam pet
quam iftalinea procedet efleetizm longio-
rem, adeoque etiam Imeam effe majorem.
ve Atqui pun&am fraQionis A magisali-
nea BOC recedit quam D. Erbo hnea
b B A erit major linea BDC,

R Pars II! * ¢

Per propofit 3z. 1. (que ab hac non
" dependet.) ,

Omne} anguh triang. DBC 0
omnibus ang trian. ABC S ) e

Atqui 'mo DBC -.DCB > /
anfv ABC--.ACB.

B.emanebxt an gulusBDC <BA C
L2 Pno-
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ProrosiTro XXII.

Ex datis tribus rell's eA. “B.
C. quarum duc queliber tertiz
Junt majores , Triangulum corn-
ﬂz’tuere. -

Probl. 8.

N B

» FL KG X

CONSTRUCTIO.

1. In infinita linea DH,
lineisdacis A, B. C. {ame -
quales DE.FG.GH.

2. Centro F & radio FD

. defcribe CirculumDI, & cen-
tro G radio GH circulum HI.
. 3- Ex puné&o interfectio-

nis], ducantur re¢tzIF.1G.
Dico
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Dico FIG effe triangulum
qu:eﬁtum.

DEMONSTRATIO.

FI » :DF.0 A\ Per con- P

FG » B. tructio-
. GI *GH» C. ncm. bl‘)chg.f
' Q. E. F.
Co
. Ly  Pres
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PROPOSITIO XXIIL

Ad date reie AB puntum
C, angulo veltilineo DEF <qua~
lem GCB efficere.

Probl. 4.

. To re&tis EH. EI fume .
duo pun&a D. F. anque jan-
ge recta linea DF.

sant 2. Tum 2fiitad pun&um
C tuangulum GCB, habens
latera zqualia latcnbﬂs triga-
guli EDF.

~ <Dico angulum.GCB ‘el

fe zqualcmlph DEE
" De-.
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"DEMONSTRATIO.

In triangulis GCB. DEF.
LatusGC o DE) Per con-

- Latus CB y EF jftr £tio-

LawsBG © FD/nem.

Ergo angulus GCBJO DEF. bs.L
QEF.

Pro«
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Prorositio. XXIV.

S5 duo triangula BAC. BAD
duo latera BA. A(] duobus B.4
AD equalia habuerint. alterum
alsers unum vero triangulum ba-
bear angulum iftis latersbus con-
tentum BAC majorem altero
BAD ; babebir quoque bafin
B( majoren, baff 'BD."

PREPARATIO |
1. Centro A per C deferibe

['-
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circulum, is tranfibicper D, cum
-AG. AD ponuntur zquales: Ec
BCcadit fupra D.

2. Ducaturreéta DC.

DEMONSTRATIO,

In Triangulo ADC.latus AD
ponitur zquale AC. ergo angu-
lus S Q. .

Atqui S < O.

Ergo Q < O.

-

Adeoque T multo <O.

Quaré cum in triangulo BCD
angulus T fit < O erit latus feu

Balis BC major *baiBD. -~ .
Q.E.D.
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PROPOSITIO xyv.

Theto Si duo triangwla ABC. DEF

" duo latera AB. AC duobus late-

ribus DE. DF equalia habue-

vint alterum alters; wunum vero

tmngulum habe at bafz‘n BCma-

jorem alsera EF : habebit quoque
angulum A ma]orem D.

AN

DEMONSTRATIO.

Si angulus Anon fit < D.
Eritvel A © D.
: velA ~ D.
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Si it A © D), erit bafis
* BC 0 EF. contra hypothe- 4.t
fin. |

Si vero A = D erit ®ba- bu.
{fis BC > EF. iterumcontra
hyp.

Adeoque fequitur cffe angu-
lum A <D. |

| Q. E. D,

M2  Pro.
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PROPESITIO XXVI.
‘Theor.

17. Si duo triangula dues angulos duobus an-
" gulisaqualcshabueviat 5 alievum alters , &
sinain latus um latevi aquale y five quod ad-

jacet aqualibus angulis, five quod ani aqua-

Lium angulorsm (ubtenditur 5 1la & reliqua

Latera reliquis lateribus aqualia habebuns ,

alterum aliersy & reliquum angulum reli-
quo angtlo.

-

] B C E G F

DEMONSTRATIO,
In Triangulis ABC. DEF fintanguli B.E. ut &
C, F,xquales.
Sitque primo BC 0 EF, {c: latera adjacentia.
siDEnon fit D0 ipfi AB; fit DE < AB, &
abicindatur EG 30 A B, & ducatur GF.

Tum eritin TriangulisGEF, ABC.
Latus GE 30 AB perconftruétionem.
Angulus E 00 B |\ Per propofi-
. Latus EF 30 BC /tonem.

aql Ergoaangulus GFE&S ACB,
Atquiangulus DFE 30 ACB per propofitionem.

bAx L Ergo bangulus GFE 30 DFE, pars & to-
cAxg. tem, quodcitcabinrdum.

, Ergo
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- Ergonon potefteffc DE < AB,
Et eodem modo probatur DE non poffe efle
minus latere AB:
‘Ergo DE X0 AB, adeoque triangula ABC,
DEF fe habent juxta 4. Et oraniarcliqua funt
“zqualia, '

Sitdeinde AB J0 DE, {cilicet latera oppofita,

Sinen fit EF O BC, fit FF < BC, &

abftindatur EG 0 LC, ducaturque DG.
Tum eritin triangulis ABC, DEG.
Latus AB 0 DE} per propofitionem.

Angulus 8 0 E .
Latus BC X0 EG per conftrué:

Ergo d Angulus ACB 30 DGE.
Atqui angulas ACB 30 DFE per prepof™
tionem. : :

Ergo angulus DGE O DFE, quod eft abfur-
dum, cum DGE fitexternus, qui intergo DFE
majoreft. e o

ErgononpoteteflcEF < BC.

Eodem modo probabitur mon pofle effe
EF > BC.

Unde fequitur effe EF XD BC: Adeoque in
tringulis ABC, DEF omnia per 4 efle zqualia.
: E, D,

M3 . Pro-

ds L

¢16. L
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ProrosiTi 0 XXVII.

theor, Si in duas reflas. AB. CD
**  yetta EF incidens angulos alter-
‘mos P. R equales faciat ; re-
&1« erunt nter. [fe parallele.

DEMONSTRATIO.

Si nan fint parallelz, coin- -
dent
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cident putain I, & fiet trian-
gulum GIH.

Tum entangulus externus
P < R interno., 1610

Atqui per propof angulus
PO R

%a: duo_fimul vera effe
abfurdum eft. Ergo linex
non concurrent; adeoque {unt
parallelz.

! L l ‘ o R“"’.
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Prorositi1o XXVIII.

Theot. Si in duas relas AB. (D
*“* refla EF incidens faciat exter-
nuw dﬂgu[um 0 a}ual m interno

€5 ad eafdem ‘turtes oppofito 9 :

Aut fi faciat auos tirernos ¢
ad eafdem partes P. Q. fimul
equales duobus rectis : parallele
erunt inter [e refle AB. CD.

| )]
NG
N
‘q {ad
H\
)

DE-




&
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DEMONSTRATIO.

PARS L

Angulus T 0 O, 2 angl
Atqul Q 0 O per propo(' tionem,

Ergo T 0 Q.° bAr 1.
Adeoque lmea: AB. CD. {unt pa-
rallele, © 2.1
PARS IL

Angulx O-L-PD2Re@is.d ~ dn.1
Atqui QT P 20 2 Reétis per Prop.

Ergoe 0+ POLQ P, demto cAz L
utrmque pP.. .

0 Q,

Ergo per partem primam hujus linea
AB. CD funt parallela..

Q. E. D.

N Pros '
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PROPOSI T1 0 XXIX.

heor, St in reflas pamllela: 4B,
* (D refta EF incidar.

1. Alrerns anguls T, @ in-
ter [e erunt aquales.

2. Externus § erit equalis
interno ¢5 ad eczfdem partes op=
pofito R.

3. Duo interni ¢ ad ea/i
dem partes T. R. fmul ernnt

© aquals duobus rectss,

E,
AG -
A
’q ™
\F

De.

e
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DEMONSTRATIO.

Pars I_.

Si angulus Tnon fito Q,
erit vel major vel minor.

Ponatur, T < Q.
- P P. >A

Erit* TP <Q.-+-P, sses
Atqui T 4-P 2 °2Redis. bs.1
Ergo Q--P > 2 Redis:
dcoquc linex AB. CD non -
fuat “parallela: quod eftcon-

tra hypmhcﬁ

N 2 Dein-

}
cAL 11.
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AXG'B.

I’K
O\

Deinde pbnatur T> 9.

feu® <T. )
. R. R

“ 9+R < TR,
W Atqui 9 --R® 2 Redis. ¢

Ergo TR > 2 Redtis:
“4 1 adeoque duz linex *AB CD

non
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non funt parallelz : quod ite-
rum eft contra Hypothefin,

Ergo eftangulus T 9.
Quod €, D.

PARS IL
G - T ® 2 Reis. >F o
R.+2 02 Reis. >
S<E’rgo.G—}—Tao R+ @, s et
Athl T-‘D% h h per par-

tem L.

ErgoGSOIi. ; P Ax s
PARS I
G-+T o2 Re&is. * *tur
Atqui GO R, 1 1 Perpa:
"Ergo 'R -+ T  2Redis.

.D.E."
N 3 ‘Q Pro-
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PropPost1T1 0. XXX.
heor Si due refte AB. CD. frut

* parallele ad eandem EF ; ille

erunt quoque inter [¢ parallele.

A k(.:,k .
A

U

DeMoONSTRAT10.

Ducatur per tres datas re=
&as linea GK, '

 An.
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Angulus O % P. *propter a 1.1
parallelas AB. EF. '
. Angulus & 0. P, *propter
parallelas CD. EF. )

\ Ergo ang. 0 ﬁoQalterm
Adeoque’AB. CD funt® inter bant
fe parallelz, |

3

Pro-
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’ \

Prorosivio. YXXI.

Prob.ro. Py datum pmzﬂum g dn-

cere lineam AB, que date CD
fit parallela.

A
() H\ D
\1\ ?
CONSTRUCTIO.

1. Fx pun&to G ad datam
CD ducrectam GH{ub quo-
libetangulo GHC.
2. Ad linez GH pun¢tum
»33. L G fac *angulum HGBzqua-~
~ lem angulo GHC.

Dico
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Dico BG produ&tam effe
i pG cD parallclam.

i

. DEMONS'I RATIO.

Anguli alternl GH{ HGB
funt xquales per conftru&tio-
aem. Ergo "linex efB. CD.bwr1
{unt parallclx. - ’

-
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| Pnoposrrl(; XXXII.

Whost.21; .,Tria}zguli ABC uno latere

B[ produtto in E.
1. Externus angulus S duo-
bus internis ¢ appofitis eA o B.
. wqualss eff. Loy

* 2. Trianguli tres anguli A.
B. 0. fimul [umpti duobus re-.
Clis aquales [unt.




A
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- DEMONSTRATIO,
‘ PAR§ I.

~ Du&areta CD parallela lateri BA;
, erit, :

AngulusP 20, A, alterno; propter @ 29-3
incidentem AC, ‘
Angulus Q 0 b B. interno; propter b 29. %
incidentem BE.

S

Ergo anguli P - Qhoc elt totaiis
swA+B. ’ QE-D, o
: P A RS 2 o

Duo anguli O .S 0 2 ReQis, ¢ ¢ r% A
Atqui$ 0 A~~B. perpartémI,

- Ergotres anguli A LBl 0
2 Redtis. '

COROLLARIUMI

Omnes anguli unius triauguli fune
zquales tribus angulis cujufcunque alte-
rius trianguli (imul fumtis; Et quanda
duo funt zquales ducbus erit & tertius
@qualis tertio. - :
O 2 : DC'
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COROLLARIUM IL
* In triangulo Iolcele re-

&angulo anguli ad bafin funt

femire&i. Et quadrati dia-

meter illius angulos bifariam-

: fCC'at.

COROLLARIUM HI.
Angulus trianguli 2quila-
teri eft una tertia duorum re-

&orum, vel duztertie unius
recti. -

SCHOLIUM
Omnis * figura rectilinea
dividitur in tot triangula, "
‘quot habet latera , demptis
'duobus, & anguli triangulos
rum cenftituunt angulos fi-
. gur.
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DEMONSTRATIO.
D

A B

Intra quedlibet polygonum ex: gr: .
pentagonum "ABCDE ), f{umatur ali-
quod pun@um F, ex quo ad fingulos
angulos ducantur redz ; & obtinebun-
tur tot triangula quot figurahabet latea
ra, adeoque hic quinquetriangula.

- . Cum autem unumguodque triangulum

contineat duos angulos retos (per 32.1.)°
quinque triangula continebunt 10 angulos -
re@os; aquibus fidemantur anguli reCti
quatuor circa F pofiti (15.1.) quiad figu-
ram non pertinent , remanebunt pro an-
gulis figura 6 anguli redti.

Cum jam duo anguli re&i continean=
tur in unotriangulo, 4 eruntin duobus &
intribustriavgulis,. = * T Uns*
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Unde jam concludimus pentagonum’
dividi pofle in tria triangula: hoceftin
tot triangula , quot figura habet latera
demptis ducbus, .

Quz demonfiratio unjver{ulis eft pro
omnibus polygonis 3 & Tabcllz fequen~ .
tiseft ﬂmdamentum, .

Latera . |3 [ 4[5161 7
Trianguli P2 (30 4] s
Angulire@ti 2 [4 ] 6 [ 8| 10
Latera 8[ 91w ]12
. Trianguli 61 71 8] o] 10 .
Anguhre&x 12 (14 |16 [18 | 20

. Cu)us hic eft Senfus. Figura Ex: Gr:
6 laterump, dividi poteftin 4 triangula;
& illius anguli omnes vadent 8 re&os,

Pro-
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| P‘ROPO‘S;fIO-XXXIIr.é :

Rette AC. BD guz 2quales & theor, -
« parallelas AB. CD ad eafdem par- ™3
tes confungunt ille &r ipfe equales
[unt & pargllele.

< -

,.‘
-

A B

&

l - |- +

| C D
DEMONSTRATIO.

‘ . Dué@a Diametro AD, in Tri-

i angulis BAD. ADC.

. Latus AB » CD per propo-
fitionem.- |

- Angulus a0 0 T propter, ,, ¢
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parallelas AB. CD.
Latus AD. 20 AD.

- Ergo per 4. omnia ﬁmt 2qua-

lia, nim.

Latus -AC Ka BD.

Angulus™Q_ d S, adcoquc

b 1P AC&BD parallclz.

—— e . -

-
b MmO e

BN - Pre-
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ProrostT10 XXXIV.

A ' . B irheot.
N O Paralle. **
7 , logrammi, ‘

ABCD ’

: oppofitala-

’ g\ teradr an-

AN\ guli 2qua-
(} _ D lia funt;

iplumque a

‘Dmmetra [ecatur bifariam.

DEMONSTRATIO.

In Triangulis BAD.ADC. A
Angulusa O 0 T propter parallelas 2 129.%
" . AB., CD.
Angulus 1S 0 Q_propter patallelas
. AC. BD.
- Latus AD 0 AD.

Ergo per 26. omniafunt zqualia; fc
Latus AB ® CD.
Latus BD 0 AC. .
Angulus B 0 C, h
Adeoque per 4. Triangula BAD.
ADC inter fe funt zquaha
P Pro-

[
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Prorosit10. XXXV.

teo.  Parallelogramma <4D. FD.

o Juper eadem bafi (D ¢ inter
eafdem parallilas 4B, CD confli-
tuta funt equalia. v

A ¥ B'AFEDS®

/Y

© ]D/CD -
E

DEMONSTRATIO,

T1es hic occurrunt cafus, qut
totidem figuris exhibentur.

- Ad Figuram L.

Latus AE 0 CD>
Latus EB 2 CD L
_ Ergo

—maame. e

e | e 03
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Ergo AE 20 EB. cArl

Confiderentur jam duo trian-
gula EAC. BED, 1n quibus
Latus EAXBE. :
Angulus A0 BED propter
parallelas AC.ED.
Latus . ACDOED , per34,1.

FrgoTriang. *EAC
- Triang. . BED>Adde.
Triang. ECD 0 ECD:

Parallelogr, EACD 2 Parall.
BECD. ~
_ Ad Figuram. 1L
Latus AE 0 CD! I
Latus FB » CD.3%’

Ergo AE 0 FB\S
FE
AF » EB.

. Quarejamin Triangulis FAC.
BED.

beL

-

P: La-
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Latus FAx BE.

Angulus A BED. propter
- parallelas AC. ED.
Latuss. ACXED. per 34- 1 I

¢4 1 Ergo Triang. ‘FACJDBED)A
Trap. EFCD. » EFCD

Parallclog. AD  Parall. FD.

Ad Figuram IIL

Latus AE 0 CD. |
Latus EB » CDJ3# L.

Ergo AE » FB.
EF. EF)A

AF N} EB.

Quare iterum in triangulis
FAC. BED.

Latuss FA » BE

Angulus A 0 BED." ob
parallelas AC.ED. = |

Latus AC 20 ED. perg4. L.

Ergo
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Ergo ¢Triang: FAC 0 Tri.
ang. BED. S
Triang. FEG  Tri.
ang. FEG.

Trapezium EACG 2 Tra.
pezio BEGD. A
Triang. GCD +GCD,

Parallelogr. AD, 0 Parallel. ED.
Q. E. D,

Pros
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ProPos1TIO XXXVI,

Yoot Parallelogramma AE. HD fu-
per #qualibus bafibus CE. F-D , &
inter eafdem parallelas AB CD
conflituta, inter [e funt zqualia.

DEMONSTRATIO.

Daucantur reétez CH. EB, qua erunt
¢ 33.1. azquales & parzllelz. Hocfadto erit.

Parallelogr. AE 20 Parall EH. .
Atqui Panall. HD 0 eidcn};s.L
Parall: EH.

v -~

pact  Ergo bPanall. AE 20 Parall. HD,
Q, E. D.

£

' ' : ~ Pro-
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ProrosiTio XXXVIL

Triangula ACD. FCD fuper theer
eadem bafi CD & inter eafdem ™
paraliclas: AB. CD. conflituia 4
[unt inter [e zqualia. ’

X »r vy

C D

DEMONSTRATIO;

Duétis DE aparallelaipfi CA: ut & ,,,
DB parallela CF, erit, - b3s. L
. Parallelogr, ® EC 20 Parallelogr. BC,
Atqui Parall, EC femiffiselt
Triangulum ACD. I
E Parallelogr. BC femiffis eft 34«
triangulum FCD. : [

i Ergo ctriang, ACD 0 triang. FCD, ¢ Axn
. . QE.D. .

Pre-
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PROPOSITIO XXXVIII

:‘;:.eo:. Triangula QACE- HFD ﬁc-" -
per xqua‘lxbm bafibus CE. FD.
&9 inter eafdem parallelas eA'B.

cD conﬂatum inter /& funt
sequalm |

NS

E ¥ D

DEMONSTRATIO.

A Ducatur *EG parallela
ipi AC & DB iph FH.

p21 Tum bParall. CG Pa-
rall EB.

At-
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Atqui dimidium CG‘
eft Triang. ACE.

Et dimidium FB e(’c/34' L -
Triang. HFD.

Ergo ¢ triang, ACE @ ex#
triang. HED.

B = em e




Theor.
29.

2371
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PRoposﬁlo XXXIX.

8i triangula AZC. DB
[int equaba , ¢ [uper eadem
bafi BC €9 ad eafdem partes
conflituta: illa erunt quogus in-
ter eafdems parallelas. Hoc eft
AD erit parallela B

DeMoNsTRATIO

Si Adverfarius hoc ncget. Sit AE
parallela ipfi LC : & producta BD in
E, ducatur reta EC.

Tum Triang. s ABC0 EBC. =
Atqui Triang, ABC0 DBC  per,
propoﬁtioncm.

. L El‘-

-
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Ergo Triang. bERC 0 DBC., To-bAr1.

tim & pars quod eft ablurdum, \
cAz 9.
Ft eadem demonflratio obtinet in o-

wnibus lmexs quz poflunt duci fupra
AD.,

- Quare concludendum eft nullam li-
neam pofle duci fupra AD, quzfitip-
fi BC parallela.

Quod fi adverfarius contendat lineam
AF efle parallelam BC, eadem demon-
ftrationis forma ipfum ad abfurdum de-
ducimus; & probabimus nullam lineam
infra AD pofle duci quz ipfi BC fit
parallela.

‘Ergore&e hincconcludimus ipfam li-
neam AD effe parallelam BC:

Q. E. D.

Q 2 "° Pro-



Theor.
3o

43815
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Prorositi10 XL.
Si trimgula AB(". DEF fint

" equalia , ¢ Juper equalibus ba-

fibus BC. EF, € ad eafdem

parees conflituta: lllacrunt quo-

 que inter eafdem parallelas AD.

BF. ,

'DEMONSTRATIO.

Si ADjuxta Adverfarium non fit pa-
rallela BF ; fit AG fupra AD dufa,
ipfiBF parallela & ptodu&a EDinG,
ducatur GF,

"Tum erit atriang. ABC 0 tnano

GEF. -
Atqui idem triang. ABC tnang :
DEF pcr prop. '
Ergo

il -

[ 2



=
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Brgo btriang. GEF 20 DEF, To-
tum & pars ;3 quod eft cabfurdum.’

Adeoque linea AG non eft parallela
BF : necullaquz fupra AD poflet duci,
Et codem modo demonftratur nec

" AH nec ullam aliam que infra AD pof-

fit duci, effe parallelamipfi BF.,
Ergo concludimus iterum ipfam lineam

AD eile parallelam BE. Q. E. D.

bax 1.
c Ax. 9
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ProrosiTi o XLI.

E E 8i parallelogram-

C

rit, & in iifdem parallelis AF.
CD fuerst: parallelogrammum e-
rit duplumtrianguli.

DEMONSTRATIO.

Du&a AD erit triang, @ ACD 20 tri-
ang FCD.

Atqul b parallelogr. AECD eft du-
plum tnang ACD.

Ergo etiam parall. AECD eft duplum
triang, FCD.

SCHOLIUM

Imo etiam fi parallelogrammum
ABDC cum triangulo EFG aqua-
les bafes CD. FG. habuerit & 1aiifdem

fuerit parallelis , - parallelog. trianguli

duplum erit,
_ De-

mum  AECD
< communens  ‘cum
L—  driangulo FCD -

bafin CD habue:

T TSR R
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DEMONSTRATIO.
A B X F.
/

\
C DF G H

Du&aFK parcllela GE, erit.
Parallelog. AD 0 Parall. KG. 36.1.
Atqui Parall. KG eft duPIum Trian-

guli EFG. per34. L.
Ergo etiam Parall. AD ejuldemitrian-

guli duplum erir. .
Preterca fi Trianguli EFH cum Par-

allelogr.- AD inter ealdem parallelas exi-

ftentis, bafis FH fuerit dupla bafeos CD
erictriangulum EFH 0 parallegr, AD.

DEMONSTRATIO.

Triang. EFG 0 triang. EHG (38.1.)
Ergototum triangulum EFHeft duplum |
triianguli EFG : atqui modo demontftra-
tum eft efle parallegr. AD duplum ejul-
dem trianguli EFG. Ergo erit parall.
AD 0 triang. EFG, - Pro
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PROPOSITIO XLIL
Prob. 11. A, Dato triangule

2 ABC aquale paral-
' lelogrammum GC
confbruere, habens

B ¢ angulum  equalem
- angulo dato D,

CONSTRUCTIO.
1. Divide 2balin BC bifariamin E
& duc re@am AE.
bl z. Duclineam AH paralldam BC.
3. ExEduc re&am EG ut angulus
GEC fit zqualis angulo dato D.
4. Age CH panallelam EG.
Dico GC efle parallelogrammum
quz{itum,

7 DEMONSTRATIO.
4381 Triang. AEB 20 triang. AEC,
Ergo triang, ABC eft duplum triang!
AEC \
® 41> AtquiParall, GCbeft duplum ejufdem
, triang. ARC,

1.1

ears,  Ergotriang. ABC 0 Parall. GC. ¢
Cum jam angulus GEC per conftru-
&ionem fit 0 angulodato D ; paret fa-
Qum efle quod querisur,
' . Pro
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.Prorositro. XLIIIL

O'mnis pamllclogmmm: AC Theea) \
complementa A4G. GC. ﬁmtmter '
Je equala.

‘DeMoNsTRATIO.

riang. BAD Tri\
ang. BCD. =

5 (I‘riang. BFG -1~ GHD 34 L
 tri. BKG |- GED)

Remanet complem. AG
*compl. GC., QED:  aaey

R Pro-
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Prorositio XLIV.

>

A X Ad datam

Prob. 13 a 3
e B rear® Fda-
’ // W p to triangulo
B El % K ABC aquale
L&__JN M parallelo-

Srammum
CM applicare habens angulum equalem an-
gulo dato D,

L}
CONSTRUCTIO.

042 L 1. Contftitue, parallelogrammum CG
zqualetriangulo ABC, & habensangu-
. lum GEC 20 anguloD. -
b3 L 2. Produ¢ ® BCinK, ut CK fit0
datz F. ; o
é31 L 3. Age KI parallelam ¢ CH, qua
productz AH occurrat in I.
4. Ex IperC ducaturIC. quapre-
du&z GE occurratin L.
5 Ducawr. LM paralleld BK, qua
productz IK occurrat in M.
", 6. Denique prodacatur HCin N.

Dico CM efle parallelogrammums
squafitum,

%

De-
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DEMONSTRATIO '
[ ]
Triang. ABC 0 complcmento GC
per €onitr.
Compl. CM 20 eidem compl. GC. a43. L

- Ergo triang. ABC b0 compl. CM, bAz:

Angulum autem CNM effe R} angulo
dato D fic demonftratur.
. Ang, GNM < HCK. propter pa- c19.1L
raﬂelas CK.NM, .

ng. HCK 0 <GEC, propter pa- -

S hc. L.

Ang. GEC 0 D. per confiru-

&ionem.-

wa_rgoang. CNM » D, d dAs -
Cum jam denique latus CK faGum

fit zqualelinex datx F, patet parallelo-
grammum CM quafito {atxsfacerc.

R 3 Pro-
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Prorositio XLV.

robxy.  Dato reflilinco AD equale
Pdml/elogmmmum ED confli=
tuere habens angulum aqualem
angulodato F.

A ‘ ‘
B
‘ B G __X
EE
N D H I D
CONSTRUCTIO.

1. Du&a CB dividatur
| re¢tilineum in triangula.
as1y 2. Fiat e parallelogram-

mum E[ x triangulo BCD,
habens angulum H » datoF.
’ 3. Sue
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3. Supra latus GI®fiat pa-seer
rallelogrammum GD y tri-
angulo ABC, habens angu-
lum GID p ipft H. '
Dico qua/ico fatisfactum

efle.

DEMONSTRATIO.

. }Parallelogr. El ©
triang. BCD. &
Parallelogr. GD » per conit.
triang. ABC.

~ Ergo Parall. ED 0 Regilineo
% T AD
Q. E. E

. R3  Pro:
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ProrosiTto. XLVL °
rob.rs.  Super data refta AB qtma’m-

tum AB'DC defcribere.

C : D

h, B
CONSTRUCTIO.
"1. Abextremitacibus A &
B erige duas perpendiculares
en 1 2 AC.BD. quz fint zquales
ipﬁ AB. ; :
2. Ducatur re¢ta CD.
Dico ABCD efle qua-
- dratum quaefitum.

- DEMONSTRATIO.
. Pro lateribus.

aax1 LatusAC3p BD, quia'u’-_

" trime-
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trumque eft  eidem AB,
Latus AC eft parallelum
bBD, propterangulosre&os. ®* %
A. B. :

Ergo ¢ AB & CD funt pa- ¢s3.1
rallele & zquales ,” adeoque
omnia latera xqualia eidem
4B, inter {e funt zqualia &
para,llsla. .

_ Pro angulis, )

In parallelogrammoAD an-
guli A.B. funtreti. Ergode-4st
tiam oppofiti D. C funt recti.
Ergo 4BDC eft quadratum,

Q; E. D,

| ]

Pre-
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L .
ProrosiTio XLVII,

Theer + ' 17 Omni triangulo reGangulo

3% BAC quadratum lateris éc,,_
quod reéto angulo opponitur, -
quale -eft Juoém' fimul religuo-
rum late “» BA. A4/ -
dratis. : C "

DEMONSTRATIO. |

Ex A du&a AL paralleld late-

ti BE, laterisBC quadratum BD
o dividit
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-dividit in duo parallelogramma
BL. KD:

Si jam demonftratum fit Paral-
lelogr. KD effe 0 quadrato A,
ut & parallelogr. BL efle 0 qua-
drato A5, peracta res erit.

Pro Primo.

uterque rectus,

Du&is AD.BI ng. BCDX ACI. quia
A{:ng. ACB. o ACB.

* s

. Ang. ACD 20 BCIL.
Ergo in triangulis ACD.BCI
" LatusAC 0 CI. quia {unt latera eo-

Latus CD 20 BC./rundem quadratorum,
Ang.ACD 2 BCL

iifgo #Triang. ACD triang. BCE ¢ 4L o

¢ Atquilparallelogr.KD eft, Quia -funt

duplumtriang. ACD. \iniifdemba- ¢4z 1.
¢ Et parallelegr, Alduplum/fibus & pa-
‘triang, BCL _/ rallelis.

S ) Ergo |

—
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bArG) Efgo b parall, KD 0 parall, feu quh.
' . .drato AL

- Pro Secundo. ‘
pudtis AE. CF. <Angg. CBE 2 ABF.

quiauterque rectus.

A\Ang. ABC. ABC,

Ang. ABE. 0 CBF.

Qharé in triangulis ABE, CBF.
Latus AB 0 BF.\ Utpcre ltera corun-
Latus BE 20 CB./dem quadratorum.
Ang. ABE 2 CBF.

d4.L Ergo Triang, ABE 40 Triang.
CBF,: -

e A!twl parallelogr. BL eft Quia funt
e4r.1  duplumtriang. ABE in iifdem
e Et parallelogr, AF duplum/bafibus &

triang. CBF. parallelis,

Ergo

Iy
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quadrate AF,
Atqui antea parall KD 0 qua

Ergo parall. BL 0 parall. feu f Ax 6
b
drato AL

.

—-—

Ergo Quadratum BD 0 ducbus qua-
dratis. AF, AL

Q. E. D.

S z" Suc-
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succin&ior autem & clarior eft Clarif-
fimi Sturmnii demonfiratio, quam in {ua
Mathefi enucleata, pag. 30. hoc mode
proponit. ‘

Fadtis faciendis, quaz appofita Figura
monftrat,
3 FDCG duplum eft Al
ACD.
Atqui O AHIC etiam eft du- >4 L1
plum Ali ACD.

-

Ergo FDCG Y g AHIC.

Eodem modo.

3 FEBG duplum eft Ali AEB.

Atqux OABLKetiameft duplum)4.t I
Alx ACD.

! Erge

a

P hiindb .. .
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Ergo 3 FEBG 3 O ABLK), .
Supraef CCFDCG 0 O AHIC/*04e.

Eritque 0 EDCB 0 0O ABLK 4.
o AHIC. Q. E. D.

Nam quod latus BE occurrat lateri LK
& latus BD continuato lateri IH fic patet,
fiquidem omnesanguli O, ut & P mani-
felto 2quales funt , quiaubique O - P
conftituunt unum reGum.

Adeoque Alum ABC revolutum circa
centrum B congruet cumtriangulo BLE;
revolutum autem circa centrum g:, con=

gruet cum triangulo CID:
SCHOLIUM. I

Pulcherrimum hoc Pythagorz'inven-
tum infigne per totam Mathefin eft

Theorema, & non paicautiliffima fup- '

peditar Problemata, quorum cum alia
apud Clavium & alios Autores abun-~
danti fatis copia videri poffint, nostria
tantum afferemus,

S3  Prox

141
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ProBLE MA L.

1‘1

Dutis
quodli.

“bet linets

KL M.
N.O. in-
venire
Quadra-
tum
quod o-
mnium
linearum
quadratis
fimal
fumtis fic
zquale.

Conftro&io & Demonftratio.
1. Duas lineas K & L, jungein an-

gu-
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gulore&to ABC, erit du&tirelti AC:
nACoos K., &L.
. 2. Fa&iCD o M perpendiculari ad

CA, erita ADoaous. K. L. M.

3. Ad AD fiat perpendicularis DE
0 N, eritque O 4E ao ats K. L.
M. N.

4. Ipli AE ﬁat pcrpendlculans EF
o O, eritquen 4F 2 ouis. K. L. M.
N.O.

*Quz omnia fequuntur ex hac prop.

7. cum quatuor ifta triangula ABC.

ACD. ADE. AEF. per conftru&tio-
nem fint xc&angula.

%
we

- : Pro-
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_PROBLEMA. 1L

E C

fo

D A F B

Datis duabus lineis inzqualibus
K. L. invenire quadratum, quo
afe invicem quadrara ab illis fatta
differunt.

CONSTRUCTIO.

* 1. Facre®am DB duplamda. °
tz majoris K.

2. Super illadefcribe Semicir-
culum DEB.

3. Fiat ipfi DB perpendicula.
ris.BC 0 datz L.

4~ Ducatur CE ad Semicircu-
lum, parallela BD.

5. Ex
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5. Ex punfto E demittatur

perpendicularis EF.
Tum dico o AF ecfle diffe-

rentiamOtorum K. & L.

DEMONSTRATIO

Du&ta AE erit tnangulum
AEF per conftru&tionem re&an-
gulum; adeoque per47.1.

o AE©X o EF }-o4F
Acquin AE oK\ Per con-
~ EtoEFooL. /frud.

Ergo o K fuperat oL pero AF
adeoquen AFgﬁ differentiacito-
rum, X & L.
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PROBLEMA IIL

Cognitis trianguli reftan=~
guli ABC duobus lateribus,
invenire tertinm.

PRAXIS,

A

.B.l:i'l:c

Gint cognita duo latera
4B 3. B( 4. Quiatriangulum
elt retangulum : dao qua-
draga 4B & BC: feu9&16
addantur inunam{ummam:

&
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& obtmebltur 2¢: pro duo-
bus otis 4B. BC. hoc eft pro
oo A cujus radix ydablc
latus quafitum 4C.

Similiter cognita fint la-
teraA['g-&Bﬁ; thm aoto
425 fublato cro BC, 16,
re(tabitpro Oto 4B 9. cujus.
radix exhibebit latus quafi-
tum 4B.

T2 . Scho-
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SCHOLIUM 11

v ‘
E__ D
K
PIMXN|O
F E
B L G
B C

" Si triangnlum reStangulum fic
fimul Ifofceles, facillime propo-
fitionis veritas demonftrabitur
huncin modum.

* PRZEPARATIO.

1. Super lateribus AB. AC. fiant Ota
AF. AG. :
2. Ducantur re&z CD. DE EB.
DicoBCDE efTe Otum a BC, &
2 muis AF. AG.

DEMONSTRATIO,
* Pars 1.

Per 32. Lillufque Coroll, 2, tres angus
' ) i
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liad Bfc. ABC. ABE. EBF. ut &tres
ad Cfcil. ACB. ACD. DCG : praterea
duo ad E fc: AEB. FEB, ut & ad D
duo ADC. GDC; funt femire&i: un-
de jam facile deducitur angulos AED.
ADE etiam effe femireGos : adeoque
quatuor angulos quadrilateri BCDE efle

“reGos: quare lateraoppofita fjint paralle-
la: . BC.ED&EB, DC,

Atqui BC CD (6.1.) quiatriang.
BCD eftretangulum in C & habet duos
angulos fupra Bafin BD zquales: uride
.etiam BE 20 ED. ‘

Ergo quatuor latera BC. CD. DE.
EB funt zqualia : adeoque BCDE ptum

lateris BC.
PARS IL

Sex triangula X. L.M.N. O.P. ha.
bent fuas bafes inser fe zquales, (quia
funt latera Oti) & duos angulos fupra ba-
fin, quiaomnes funt femirecti.

Ergoper 26.1. triangula omnia inter
{e fontzqualia,

Adeoque 4 triangula K, M, L. N Dlia
4 triangulis. P. M. N. O.

Hoceft Otum. BCDE 0 Cutis AF.

AG. Q. E. p. T

T3 Cui
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Cui_demonl’:rationialiam fic bre-
viter adjungimus,

D H

Defcriptis quadratis 4F. AG.
BE, producantur latera FB. GC. .
quz neceflario debere cadere in £
& ‘D facile probari poteft, ut BE
CD fint Diametri, quz ipfum
quadratum & fingulos illiusangu-
los bifariam fecant,

Unde jam nullo negotio dedu-
" citur lincas BK. CK. ‘DX, EK ef-
fc inter fe & lateribus 4B. AC.

' &qua-

e e — g ————— -
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xquales, adeoque trianguli D BC
cumoto Cl inter eafdem parille.
las 1B G'D exiltentis, balisDC,
dupla eft Parallelogrammi bafeos
CG':ergn per Scholium pro. 4.1. L
Trang DBC Y cto 4G.

. Deinde triangulum DEC

triang DBC. 34. L ’
EtTrang. DECoto 4G,
Etoum 4G 200oto 4F.

Ergo Triang. DEC00to AF.

Quare fequitur duo Triangula
DBC.DEC fimul fumta, hoceft
otum BCDE cffe wle quadratis
duobus 4AF. 4G fimul fugtis.

Czterum ex haceadem demon-
ftrationis forma , fequens haud
inelegansdeducimus

Theorema. 1.

In Triangulo Ifofcele re@an.
gulo ABC, quadratum Hypote-
nufz BC quadruplum eft triangu-
liejufdem propofiti A4BC. De.

. Ca
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DEMONSTRATIO.)

Ex fuperiori demonftratione
patet fingulos oti BE angulos bi-
feQos efle, & lineas BK. CK. DK
EK lateribus 4B. AC. zquales :
Unde jam fequitur quatuor trian-
gula BKC.CKE. EXD. DKB.
& inter fe & triangulo BAC efle
xquiangula, & xquilatera:adeo-
que zqualia.

Cum autem quatuor ifta trian=~
gula conftituant otum BCDE>
patet illud otum quadruplum ef=
fe Trianguli 4BC. Q.E.D.

Quz demonftratio praceden-
tis TheBrematis, cum mihiocca-
fionem przberet inquirendi, quo-
modo otum hypotenufz trianguli
retanguliinzqualium laterum fe
haberet ad ipfum Triangulum,
fequens fefe ftatim prodebat.

Theorema II.

In quolibetcunque Triangulo
Re-

L]
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Re&angulo inzqualium laterum,
quadratum Hypotenufz triangu-
lum propofitum quater fumtum
fuperat oto quod fit a differentia
reliquorum laterum : feu quod
idem eft ; otum Hypotenu-

fz eft le triangulo propofito

quater fumpto una cum oo diffe-
rentiz reliquorum laterum.

Demonftrationem vide pagina
fequente,
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DEMONSTRATIO.

® Supertrianguli re&anguli 4BC "
latenbus conftruantur ota AF
. AG. BE.

Deinde producantur latera F B
GC: tum ex angulis £ & 7Jdu.
cantur EK parallela B, & ‘DN
parallela GC: iftz linez itafein-
terfecabunt, ut conftitvant qua-

tuortnangula BLC.CKE.END
DMB, |

T ‘Li'.._.‘-—'"i';__'_f__ﬁ
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DMB, & inillorum medio qua-
dratum KLMN. )

Quibus conftruétis vel levi-
ter in pracedentibus exercita~
tus facile omnes angulos O, ut
& omnes P inter fe Oles eflc
perfpiciet. ' :

Unde fequitur per 26. L
. quinque ifta Triangula efle in.
ter fe xqualia; & habere la-
tera xqualia lateribus : fc. BAM.
DN. EK.CL: utetiam AC. CK.
EN.DM.BL. ‘

Quare fi auferatur BLa BM:
DMaDN: ENabEK: & CK
a CL, remanebunt KL. LM.
MN. NX iaterfe oles, quxfunt
differentiz laterum 4B, &/C.

Quia autem iftz zquales linee
ad angulos rectos funtjunctz, ut
facile ex 26. 1. patet, fequitur qua-
drilaterum XLMN efle quadraa

 tum differentiz laterum A4R. AC.

. Cum ergo quatuor triangula
BMD. DNE. EXC.CLB. cum
. V: cito
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oto XLMN conftituant totum

BCDE ; quod ficab hypotenufa
BC : patebit abunde propofiti
noftri Theorematis veritas,

Vix autem poflum quin hic af-
feram plusquam elegantem Cla-
riflimi Chnftophori Sturmii de-

" monftrationem przfentis prop.

47> quam ex hac figura, alioac
diverfo a nobis ex fundamento,
conftru®i , nobis fuppeditat,
ifi calculo Alegebraico propofi-
tum: quz tamen ab iis, qui vel
a limine Analyfin fpeciofam fa-
lutayerunt , intelligi poreft.

Illa autem ita fe habet. Trian-
guli Re&anguli 4BC, latus BC
feu hypotenufa dicatur 4 : A4C
vocetur 4. AB ¢. Area Trian-
guliABCerit Lbe. adeoque qua-

tuor triangulafacient 2 4¢: Deinde
differentia laterum 4B. 4C erit
c—byejulque orum cc—26c - b6 :
quod priori artz quatuor trian-
gulorum additum facit cc --4%,

qus
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quz fumma eft Dlis cto 42 fatto
ab hypotenufa.

Cum autem ifta fumma exhi-~
beat duo mta laterum A4B. AC.
fequitur etiam duo illa ata effe.

lia oto AC.
Q. E. D. i

Vi  Ca

157
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Cazterum illuftris hujus pro-
pofitiontsaliam a pracedente ge-
neralem demonftrationem hoc
modo damus.

Triangalum rectangulum da-

_tum {it ABC; laterum AB. AC.

quadrata fint AD. AL: & lateris
BC quadratum BH: Jam patet
ad oculum quadratum BH a re-
liquis quadratis AD, AL, abfcin-
dere triangulum AFB & trape-
zium AIHC. Si jam, prod%}a
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DE in G, & du&a NR per F
parallela BM & GX parallela
E A, demonftratar efle triangu.
lum X»Y.
So T,
Parallelogr. P 0 Q. A
Triangulum GFR 0 IHM.

Certi_effe poterimus de pro-
pofitionis veritate.

DEMONSTRATIO.

. Generaliter notandum facile
pofle ex przcedentibus demon-
ftrari omnes angulos O ut &
omnes R efle inter fe zquales.

" Primum X » Y.

Duo triangula X & Y habent
duos angulos O & R ut & latera
BC. CH =zqualia: Ergo (26.1.)
ipfa triangula funt zqualia.

- Se-
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Secundum S © T.

Duo eriangula §$ & T, habent
duosangulos O &R, &ut& la-
tera NF. GK #qualia : Etgo
(26.1) ipfa ttiangula funt 2qua-
lia. Ec latus BF 0 GI. quibus
abzqualibus BG , GHablatts, re-
manet FG 2 IH.

“Tertium P 0 Q.

Quia funt complementa paral-
lelogrammi DK.  (43. L ‘

Quartum Triang. GFR 0 IHM.

Duo triangula GFR & IHM,
habent duosangulos O & R. ut
- & latera FG. IH =zqualia. Ergo
(26.1.)ipfacriangula funt inter fe
zqualia.

Ex quibus patet lateris BC
quadratum BH in fe compre-
hendere duorum reliquorum la-
terum AB. AC quadrata AD.
Al Ergo quadratum BH etiam

'pex
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‘per Axioma 13. duobus quadra~

tis AD. AL zqualeeft,
Q D. E.

Quod autem BG concurrat
cum DE in pun®o G, & CH

cum ML in H, fupra demon.

ftratum eft.

6%
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Alla DEMONSTRATIO,

Tri-
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Trianguli reGanguli ABC, laterum ' .

quadratafiut AD. AK. BT.demonftran-

-dum eft hoc tertium BT effe 20le duabus

reliquis.

Fiat AX 0 AE, erit fuper AX fa-
&um quadratum AF 20 AD. Produca-
tur KHin Gut it HG 0 XF Ducatur
AG. & perIducatur MIN parallela AH
& tandemagatur EG. Eritque HE pa-,
rallelogrammum y cujus complementa
ELIH. funtzqualia: fi utrimque adda-
tur commune parallelogrammum MX,
erit quadratum AF hoc eft AD 0 pa-
ralleg, MH :

Ergo totum parallelogr. MK efle 2-
quale duobus quadratis AD. AK.

Deindefumatur CL 0 CM, & CR
0 CK. & perfeGto parallel. LR (quod
erit 0 ipfi MK) producantur LO & TQ_
ut fibi occarrant ia P, tum ducatur Dia-
gonalis CS, quz produéti cadet in P.

(ut mox demonftrubitur.) Hifce fa@isin -

parallelogr. LT duo complementa LS.
ST erunt (43.1.) interfezqualia: qui.
bus i addatur commune paraliclogr..BR,
erit parallelogr. LR (hoc eft duo Quadra-
ta AD. AK) 0 quadra:o BT.

X2 Ul-
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R = S
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Liser Pr1Mus. 16%

Ultima Damonftratio,

Intra latersis BC quadratum BR , fie
O0CH D lateris ACOw0 Y : Quoa o

“BR fublato remanebunt duo parallelo-

gramma BO, OK. feu fa&o parallclogr,
OS 0 OK, remancbittotum parallelo-
grammum BT, Quod fi demonftratur
efle 0 00X, peratares erit,

Quare fumta BL. 20 BA, conftruatur
Otum BG 0 Oto X, Tum produdtis la-
teribus EG. ST, utconcurrzntin N ; ex
B per L ducatur BLN 5 quz etiam cadet
inidem punétum N. _

Tum in parallelogrammo BN com-
plementaEL, LS erunt 2qualip & fi ab
utraque parte addas commune BL, erit
parallelogr. BT (hoc eft BO -}~ OK)
0 Oto BGfen X. .

Unde jam patet duo OtaX & Y effe
aqualia o BR. *

i Q. D. k.
" X3  Qiod
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Quod autem Digmeter BL produ&a
cadat in pundum N, ubi fatera EG,
ST produ®a concurrunt, fic probatur.

B D E
N

Si

 ———
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Sitnon cadatin N » tum juxta adver-
farium cadat.

Vel fupra N in X, ut BX fit linea
reta,

VelinfreNin Y,ut BY fitre&a,

In X fupra N,

Angulus O 0 Q,
Angulus O 0 p./9 L

Ergo P 0 Q_externus interno con-
tra 16. L

Quz demonftratio obtinet in ommbus
Puu&xs fupra N fitis,

In Y infra N.

Angulus O 0 Q}zz L
Angulus O 0 T.

\

Ergo Q 0 T. iterum externus in-
terno contra 16. I, ‘

Eademque demonflratio locum habet
in omnibus pun@is infra N pofitis.

Ergo cumlinea BL produ&anon pol-
fit cadere fupranec etiam infra N neceffa-
rio cadetin ipfum punGtum N,

Pro-
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me. LROPOsITIO XLVIIL

3+ > Si quadratum ab umo

Triangulilatere CB deferi-

ptum fir equale duobus yeli-

quorum laterum Ca, 2B

quadratis : angulus CAB,

\ € Byuem reliquaifia latera con -
tinent y rectus erit,

DEMONSTRATIO.

e L Ex Aipfi AB (a) excitetur perpendicularis AD
Q0 AC. & ducaturye&a DB.
) . Tumin Trizngulo DAB erit. .
b4z L Quadr. DA (hoceft AC)—j— quadr. AB (b) O
quadr. DB. . .
Atqui quadr. AC —— quadr. AB ctiam eft
0 quadr.CB. per Prop, ‘

Ergo (c) quadr-DB 3D quadr. CB.
Adcoque latus DB 0 lareri CB.
Quarcin Triangulis ADB, ACB. .
Latns AD 0 AC per conftrutionem., |
Latus DB O CB.
Latus AB commune.

¢ Ax. L

Ergo (d) etiam omnes-anguli funt; xquales
adcoque
Ang. DAB J0 CAB.
AtquiDABettrectus. ‘
Ergo CAB etiam reGtuseerit. QD.E!

Finis LisrI PRIMI,

dsL

Eu-
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FUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER SECUNDUS.

N primolibro inftituta triangu-
I lorum tum quoad angulos tum
quoad latera varia comparatione,
& parallelogrammum non una &
inter fe & cum trianguliscollacio-
ne, in hoc libro fecundo aggre-
ditur Euclides linearum ad libi-
num fetarum parallelogramma
Redtangula & Quadrata; docen-
do quomodo {e habeant Parallelo-
gramma reftangula quz fiunt a -
partibus alicujus linex tum inter
fe tum relata ad Quadrata totius
linex: ficut ex ipfis propofitioni. -
bus porro manifeftum evadet.

Cum autem hujus libri propo-
fitiones; licet numero non adeo
multz , talesfint, utfuadifficul-
tate tyronum progreflui haud exi-
guam fzpe injiciant moram, nos

Y oleum
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oleum & operam non perdidiffe
exiftimabimus, fiillarum demon- .
ftrationes ita ordinemus, utqui-
libet illas attento perlegens ftu-
dio, illifque primum librum be-
ne perceptum rite applicans ,
maximam difficultatem penitus
difparere comperiat.

Czterum ncoccurrentesigno-
tz voces demonCrationum ab-
rumpant curfum , hicut & in pri-
mo libro fa&um cft, Dcfinitio-
nes premitcuntur cerminorum ad-
hibendorum tollentes dubiam fi-.
guificationem.

De.
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"DEFINITIONES.

I

Parallelogrammum rellangu.-
lum ABCD contineri dicitur fub
duabus retis CA. AB, rettum
angulum A comprehendentibas.

C D

AT B

Antea vidimus generationem alicojus
fuperficiei. quz in memoriam revocata
parallelogrammire(tanguli formationem
intelle@u reddet faciliorem. ,

Re&zlinez AB perpendiculariter in-
fiftar linea CA, quz concipiatur ferri e
fupralineam AB, utipfi{emper maneat
perpendicularis; cum iftalinea CA per-
venerit ad pun&tum B : tum extremum
pan&um C defcriptam relinquet lineam
CD zqualemipli AB ; & cum lincaBD
fit quai eadem cum linea AC ex puncto ‘
‘ Y 2 A |
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A delata in pun@um B, erit linea BD
etiam zqualisipfi AB.

Unde patet ad inveniendam totam
qQuantitatem feu aream alicujus paralle-
logrammi requiri tantum notam longitu-
dinem duorum laterum angulun reGum
continentium,

o M KX a

R 3
A "91\’
T8 |~

T

S
A ) 25 4 B

Quod ut adhuc clarius evadat , ficut

& ar&iflimam inter linearum in fe invi-
cem duCtum & numerorum multiplica-
tionemefle iffinitatem, ponamuslinean
CA divifam effe in quatuor partes zqua-
les CP. PX. XO, OA. fimiliter lineam
AB
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AB in quinque partes, quz prioribus '
zqualesﬁnt. Si jam linea CA f{uper AB
mota pervenetitad locum 1 Q_pun&um
C. defcriptum exhibebit' lineam CQ,
punétum P, lineam PR : X, lineam
XS. O, lizeam OT ; adeoque unico
ifto motu fa&a erunt quatuor ifta minora
quadrata CR.PS. XT.O1, quot nim,
linea CA partes habet : {i enim ex plu-
ribus conftaret’ partibus 5 etiam plura
conttituta effent quadrata.

Facile autem intelligimus illud idem
efleacfinumerus 4 ducatur feu multipli-
cetur per 1 feu upitatem, )

Similiter fi linea Q_1 (qua eadem jam
concipienda eft cum AC) fecundo motu
pervenerit ad punctum 2, codem modo
quatuor alia quadrata efficientur qua
prioribus addita fimul 8 dabunt: id quod
iterum idem eft, ac fi numerus ¢ bis
muleiplicetur per 1 feu femel per 2.,

Non aliter filinea AC perget moveri;
tertius motus quatuer alia prioribus adji~
ciet quadrata; quatuoralia quartus ; do-
nec tandem quintus ultimaquatuor ad-
jungendo quadrata totum parallelogram-
" mum retangulum perficiat & compleat :
gux -omnia quadrata fibi invicem addita ,

Y T 20€X+»
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20 exhibebunt; quodrurfusidemeftac f
numerus 4 quinquies per unitatem feu fe-
mel per § multiplicatus eflent; quz ope-
ratio fimiliter "eundem producit nume-
rum 20. : :

Czterum notandum eft in fequen-
tibus ad multiplicandum lineam “AB

er linelm CD , feu ad ducendamlii-
neam ABin lineam CD: vel tandem ad
defignandum rectangulum comprehen-
fum fub lateribus AB, CD me femper
feripturum T AB. CD,

Unde jam exiftimo manifeftam fatis
efle ratfonem ob quam ad inveniendam
alicujus feu omnium parallelogrammo-
rum re@angulorum aream folummodo
duorum laterum retum angulum com-
prehendentium requiratur notitia.

Hinc porroapparet, ciuomodo cogni-
ta area parallelogrammi “re@anguli , &
alterutro laterum alterum inveniri poffic
latus; dividendo fcilicet datamaream per
latus cognitum : id quod in parallelo-
grammo ABCD clare patet, quod 20
quadrata continet; qui numerus {1 divida-
tua per 4 fefcognitum latus CA. acquire-
mus § pro latere AB. & viciffim fi 20 di-
vidatyr per § feulatus notum ABY, inve-
nietur 4 pro altero latere AC. N

J‘:r 1
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N O T A

Primo. Parallclogramrﬁum dicitur re.
&angulum quod habet unum angulum
reGum. Nam fiunuseftrectus, 2 erunts 2 &
& reliqui re&i. 3+ L

# Secundo. Parallelogrammum eft vel
oblongum vel quadratum.

Oblongium eft quod latera contigua
habst inzqualia, five quod continetur
fub duabus re&is inzqualibus ; illud au-
tem nos in fequentibus femper expri-
memus hoc figno (Z; adeoque ex: gr:

2 AC, femper fignificabit parallelos
grammugn re&angulum AC,

Quadratum eft , quod fub duabusre-

&is @qualibus continetur ¢ ilud etiam
exprimemus tali figno O ue O CD,
feinper denotet Quadratum CD.

Tertio. In fequentibus nomine re-
@anguli Euclides femper intelligic pa-
rallelogrammum re&angulum,

Quarto. Geometrz omne parallelo--
grammum exprimunt, duas tantum no.
minando literas per diametrdin oppofi-
tas: ut ad defignandum parallelogram-
mum appofitum adhibent literas AL}, vel
BC.VV .
II. Omnis
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1L

Omnis parallelogrammi [pati
unum quodlibet eorum que circa
diametrum illius [unt 5 parallelo-
grammorum, cum duobus complee

mentis , Gnomon vocatur. *
A F
st
o
E P

Figura FGEH, compofita ex duo-
bus complementis FG. EH &, quod cir-
cadiametrum eft parallelogrammo GE ,
dicitur Gnomon feu norma; ad imitatio-
nem illius inftrumenti quo fabri utuntur,
ad examinandum , utrum ex. gr: duo pa-
rietes, vel duo afferes ad angulum re¢tum
. conjun&ifimt nec ne,

-

Pre-
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PRoprosiT1O. L

. .
c ___® D Si fuerintdus re- Theor. 1.
dadks ¢ AB, qua-
rum altera feita fit
inquotcunque partes
AT B AE EB-alterave-
G roinfeéta ; erit re-
. angulum fubillis
duabus G & AB comprehenfuin equale re-
Gangulis, que fubinfedta G 5 & [ub(ingulis
fegmentis AF. EB continentur,
DEMONSTRATIO. N
Ex pun&is A & B erige duasperpendiculares
AC,BDxqualesdarz G: &jun&taCD,exEduc |
reGam EF parallelam AC vel BD. Tum linex
CA, FEinter (a) fe zqualeserunt Dlesdate G. 3 34-\1-
Jam &3 AF contineturfub CA, hocet G &
fegmento AH.

Et 77 ED continctur fub FE hoc G el &
fegmento ED.

l

~ Duoautem T la AF, ED fimul funt (b) JOlia {, oy 16,
toti "_Jlo AD quod continetur fub data & tota
AB. .
Ergo patet veritas propofitionis. . '
Sub calculi formula breviter fic demonftratur

AB 30 AE —— EBR
G G G M .
() LG AB O 5 G, AE = [ G,EB. ¢ v 6,
Q. D.E
Sit l.:B. ro, " Vel in Numeris. -
E. 5. 1030 7 —~—3\
. E@ 3. - 4 4 4/Ma )
G & 400128  12.0 40.
. . Z Pl'0~‘
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ProprosiTio. [l

theos  Nirecta AB [efla fit utenngue
inC& D triaretangula [ub tola
AB, & [ingulis fegmentis. AC.
CD. DB comprchenfa xqualia -
Junt quadrato quod fit a tota AB.

E G H ¥

ACD B

DeEMONS TRATIO.

Super AB fiat quadratum BE ,

ducantur CG. DH parallelz AE :

*3+ L quz funr zquales a AE. hocelt
AB.

EC fitabEA hocelt AB &
parte AC. ' '
T®GDfitabGC hoceft AB &

parte CD. . HB
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[ HB fit ex HD hoceft AB
& parte DB.

Cum autem tria —la EC. GD.
HB {imul fumta conftituant otum

- EB, patet illa etiam ipfi efle z-

qualia. ®
Sub calculo.

“AB AC-CD--DB.y,

AB AB AB AB!/

TAB » = AB.AC 1~ = AB,

CD. -~ AB. DB.

Velin numeris.

'Sit AB 10. AC:. CD3. ErgoDBs;

10302—]-3-]— )

1o 10 10

100D 201 30-}- 500 100,

Z 2 ~ Pre-
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ProrosiTio [II. -

Theor. 3. Sitrefta AB felta utcungue in
E, retangulum fub tota AB &
partium alterutra AE compreben-
fium , xquale eft ejufdem partis
AE quadratos una cum reltan-
gulo fub partibus AE. EB compre-

benyo.
c F D
A E B
DEMONSTRATIO.

Ex A & Berige pérpendicula-
. tes AC. BD =zquales fegmento
#5#% AE: tumjun&a CD ducatyr EF

parallela AC, quz ipfi AT etigm

aeritZqualis

3

-

CE

. ) e —
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CE continetur fub CA hoc
eft AE & fegmento AE, a.
deoque CE eft quadratum
Al @umab AE.
— FB continetur fubFE hoc
AE'& fegmentoEB.

o CE cum feu-- S FBeft 2-
quale 2 CB, comprehenfo fub
CA hoceft fegmento AE & tota

. linea AB.  Q.E.D..

X Sub calculo.
-AB0 AE 1-E

AE AE AEM

EB.

Velin numens.
SitAB.10. AE.6. ErgoEB.4.

Z 3 Pro-
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ProrosiTiro. IV.

8i refta linea AB utcunque [e-
&a fit mC. Luadratum totius
AB erit #quale quadratis fegmen-
torum AC CB, una cum bus fum-
to reciavgnlo fub fegmentis AC.
o CB comprebenfo.

e

K
Y4
» t .
o A C B
| . DEMONSTRATIQ.

1461 Super ABfiac* oBD, &dulta-
diametro BD fumatur BK 2 BC.
‘ tum
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tum ducantur » CF. KH paralle- b3k
1z lateribus BE. BA.-

Jam in triangulo DEB.
Angulus O 0 P. quia uterque
femireCtus. © e

Atquiang. QoP.« d1g. I

L]

Ergo O Q adeoque DF FG el
Eodem modo probatur quod fic
Ang. R 08. ac proinde latus
DH x GH.
Atquiin paralle]ogrammo GD
latera oppofita D", HG ut & L34,
-FG funtzqualia f f34.L
Ergo omnia illius-Jacera funt
inter fe xgualia.
Acqui lllorum unum HG x) i
AC. ¢ , 8345
‘Ergo omnia funt zqualia fe-
gmento AC. Adeoque cum o.
mnes anguli fintreéti, parallelo-
grammum DFGH eft quadraﬁxm
faltunrabuno fegmento AC.
‘Eodem modo facile demon-
ftras
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ftratur parallclogrammum CK
efle quadratum alterius fegmenci
CB. :

Deinde =FK continetur fub FG
hoc ét AC & fub GK hoc et CB.

Denique = AG continetur fub
uno fegmento AC & fubCG hoc
et CB.

Quz duo S la fi ad duo reli-
quo ota addantur exhibebunt to-
tum g quod fit ab AB; adeoque
ipfi zqualiaerunt. Q. E. D.

Per calculum hocmodo de-
monftratur.
AB AC.CB,,
AB AC-1.CB™"

AC.CB.
AC.CB__OCB.

DAC_T:._
-

U

ODAB®OAC:l2 5 AC, CB .
o' CB.

. Seu in numeris. .
AB 2 10. ABio
AC 0 6. AB 10

Ergo CB P 4. 108
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AC6 4 CB 6 AC

AC6 4 CB 4 CB
3616 24

 COROLLARIUM L

Parallclogramma circa diame=
trum quadrati{funtquadrata.

COROLLARIUM IE

Si re®a linea bifariam fecetur
quadratum totius linez quadru.
plumeft quadratiadimidia fati, -

¢

Aa Pro-
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Prorosti tio V.

Theor's.  §7recta linea AB [ecetur in -
gualiginC, & nomequaliainD :
rectangulum AG [ub inequalibus
fegmentis AD. DB compreben-
fum s una cum quadrato HF ab
mtermedia [eltione CD, aquale
eff quadrato Cl, quod a dimidia

CB de/crzbitur.
E__F I
‘L — B ‘\(L!IC
PRAEPARATIO.
vi6r 1+ Super dimidia CB fiar 3 quadra-

‘ " tum CI, duocartirque diameter.
bir L , ]z_. Ex D ducatur DF lateri BI b paral -
ela. ;
3. Sumta BK 0 BD, ducatur KL
b paralicla AB, ut & AL parallela
BXK. « Y
: ~ De-

%
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DEMONSTRATIO.

= CGO ¢ = GIL quiafuntcom- € 43- 1.
A < plementa,

0 DK O DK.

o CKX® DL *
Atqui 3 CK0 4 AH, quia funtg 6.1
in iifdem parallelis & aequalibus bafibus,

Ergo o AHXO = DL
=CG =cG/A
/:- AG 0 Gnomont GHBEG,
@ HF 0 HF , quod fit a2 CD.
\ 4. 1L .
C AG -0 HF. 00CI adimidia
CB. fatto.
In numeris. :
Sittota AB 10. ErgodimifiaAC,CB s,
ADS. ErgoDBa. . E:CD. 3.

A

CB sl AD3
CB SIM' M}DB 2 '
BCB z5 = AD. DB. 16.
-~ Tum,
CD 3l
CD ;.IM’
acbD 9.
= AD.DB 16>A
7 2 ADB.-}- OCD z5,utante.
Aa 2 Pro-
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ProrosiTio VL

Si recta AB fit bifariam [elia

Theor 6 ipCy eique recta quedam BD ad-
Jiciatur 5 Erit reitangulum f(ub

tota compofitaAD & adfecta BD

contentum una cum quadrato di-

midie CB, zqualequadrato ipfius.

CD compofite ex dimidia & ad-
jeita.

r G_ ¥E

Y XK T

* ) }

» A C B D
PRAPARATIO.

1.” Super CB fiat O CE.
2. Du&a Diametrc FD, ex Ba_ga-
~tur BG parallela DE. :
3. Sumpta DI 0 DB, ducatur 1L
parallelaDA, ut& AL »parallgla DL

Dgé

*

i
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DEMONSTRATIO.

—~ AK 0322 CH. quiainiifdem pa- , 6L
rallels,

*Atqui S HE 0 b2 CH, quiafunt i
complementa,

Ergo = AKD ¢ HE.

=CI oCL * ke
/o A1 20 4 Gnomoni GHKDG. .
A {OKG 0 KG faGum a dimi- Ao
: . Ax 20
\ dia CB.

W'

o AI-L-OKG 2 DCEquodﬁtaCD

In nameris. .

SitlineaAB1o. BDu:2.. Ergotota

AD. 12, DimidiaAB.feu AC,
fecuCBs5. ErgoCD 7.

AD 12,
BC z.}M'
Z AD.DB 24 A
o CB. 250"
SAD.DB--0CB45 45 0CD,

Aas Pxzo-

©
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Prorostitio VII. .

sheor.7. ¢ rela AB utcunque fecetar
inC yerunt quadratatoisys AB &
utriysvis fegmenti CB, 2qualis
bis fumto reitangulo contento fub
gota AB & [cgmento diiio-CB,
una cum quadrato alterius fegmen-

t; AC.
3 ks l
A C B
o K H
‘ *+ D L{ E
¥ G °
PRAEPARATIO.

" 3461 1. Super 2AB fat O AE.
¥2, SumeBM O BC, & ducantur CL
bl MK b parallelz lateribus BE. BA. Erit-
ejer: QUOLED ¢CB. :

: 3. Super LE fiat O EG.

De-

. e ————— o

: [
RSO P

ey
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DEMONSTRATIO.

Duo ta AE. EF 2 ddyobus —lis 4 Ax.13.
AM. MF cum Cto KL

Atqui = AM continetur fub AB&
BVihoceit BC, A

Et = MF continetur fub MG (quz fa-
cile probatur effe zqualis AB,cum fit ME
0 AC&EG 0 CB)& GF hoceft BC

Ut & OKL fic aKH hoc eft AC altero
fegmento. . 2

Ergo patet veritas propofitionis,  °

In numeris,
Sit AB1o0. O AB 100

|
AC 8. 0OCB q.A':,f »

 ErgoCB 2, OABI.GCBioj.

+ .
v 2

AB 10!
BC M
- ABBC 20
2
2T AB.BC.40]
OAC 64[ i

;:ABBC+DAC 104. "

ut ange, N

»

Pro-
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Prorositi o VIIL

teor8. S8 yefta linea AB [ecetyr ut-
cunque in C 5 eique adficiatus
BD » BC; Reilangulum qua-
ter comprebenfium s [ub data AB
& alteratro fegmento CB., tuna
cum quadrato alteriys [egmenti
AC,erit equale quadrato AF quod

* St acompofita AD.

A CBD.

.« oy K

' ¢ L M

_ j*

E . H G F
PRAPARATIO.

. 1. Supertota AD 2 fiat quadratim AF
#46.L 5 Sumtis DK. KM =zqualibus ipfi
~ BC, ducantur KI. ML parallelz DA 5 ut

# & BG.CH parallelz 4E. _

3. Ducatur Diameter ED,

: De:

—— a4 —.-
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DEMONSTRATIO.

Fasile patet quatuor _JaIC. 1S. GS
GM efle interfe 2zqualia, & fub 2qua- 236. &
‘libus lineis contenta. 4. L
Et circa R conftituta funt quatuor Ota
quorum latera omnia funtipfi BC 2qua- .
lia. b Ergo fiaddantur . - b quﬂi
la IC ) I8 GS  GM. |, S
o CR ' SR/ D I MR. (A
Erunt Tta AR. LR. Gs - RD:
GK. omnia inter fe zqualia, & con-
tenta vel fub lincis AB. BC, 'vel {ub li-
neis qug illis zquales funt. N :
Quibus fi addatur 00 LH faGum ab .
LS hoc eft altero fegmento AC. Tota
ifta fumma feu quinque iftz figure ex-
xquabunt totum quadratum AF faGtuma
compofita AD. Q. D. E.
: Innumeris.
SitABro, AC8. FrgoCBa:.
AC 1df AD 12
CB z/M’ " AD 12 M
—AC.CB 20\, OAD 144
' 4/ ut ante:
4L ACCB8o .+
o AC 64) )
144- .
Bb Pro-
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Prorositio IX.

Theor.g. 87 refta linea AB fecetpr in
aqualia in C, & non equalia in
D; quadrata inequalinm [egmen-
torum AD. DB. dupla funt qua-
dratorum AC-CD. gue a dimidia
dAC & ab intermedia CD fiant.

Z N

A ©D B.

"PREPARATIO.

I. Ex C ergatur perpendicu.
laris CE 0 AC velCB, &jun..
gantur AL EB. : B

2. Ex D ducatur DF parallcla
CE. ,

3. Ex F agatur FG parallela
AB:ut& denique FA. « o

Ne -

De.-
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DeEMoNSTRATIO.

Triangulum ACE eft reftan-
ulum & Ifofceles, crgo anguli
A & E funt femire&ti; ut & in.j,y

- triangulo ECB anguli E & B funt

femirefti; adeoque totus angulus
EAB eft rettus.

Deinde in triangulo EGF,
G(0°ECB)eft reftus: ang. E .1
femireCtus: ergo etiam femire-
&us: adeoque EGo GF.c

Deniquein triangulo FDBan. <¢*
gulus D (0 ECB)re&tus cft. An-
gulus B femireCtus: ergo& F fe-
mire&tus; adeoque latus FD D
DB. , :

Hifce przdemonftraris.

I. In Triangulo re&tangulo
ACE. . '
dnAE0p AC 4~ oCE. feu 4,0
quia AC » CE.
pAEduplum ti AC,
_— Bb 2 *2.In
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2. In Triangulo re&angulo
EGF.

DEF:OUEG—}-DGB feu
quia EG0 GE.

.a EF duplum oti GF hoc e&
CD.

Ergo due ota AE. EF funt

dupla otorum AC. CD.

* 3. Atqui in griangulo :reftan-
gulo AEF. -

in AE—]-DEF&)DAF

Ergou AF etiam duplum cto-
rum AC.CD,

4- Atqui denique ip triangu-
o re&angulo ADF.

DAF o AD+D@F hoc
UDB. e

Ergoduonta AD DB funtdu-
plactorum AC.CD,

QED.
R '
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In numeris.
Sit AB 10.  Ergo AC.CB.5.
. AD7: ‘ErgoDB3.
EtCD 2.~ .

0O AD 49 - OAC 25}, |

ODB g gCp A

O AD.DB§8. raAC, CD.zp.}M;
2

~ B CuAC, CD 58.

ot

Bb PR
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Prorosttio X.

Theor. 87 re(fa AB fefta fit bifaviam
. in C, eique adjiciatur BO; Qua-
dratatotius compofite 4O & ad-
jecte BO erunt dupla quadratoram
ACCO, que adimidio AC fiunt
& a CB compofita ex dimidia &
adfetta. »

A cC .B o

PRAPARATIO.

. 1. Ex C erigatur perpendicu-

laris CE' 0 CaA vel CB, jungan-
“turque AE.EB. -

2. ExE ducatur EF 0 CO &

parallela AO. _
2. Ex F ducatur per O reita
S - FG
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FG quz produ&z EB occurrat
inG. - . PR
4. Deniqueagatur AG.

DEMONSTRATIO.

. Triangulum ACE eft ‘rc&aﬁ-

gulum & Ifofceles , ergoanguli A
& E funtafemiretti;- ut & 1A tri-
angulo ECB anguli E & B femi-
refti funt. S
“.Deinde in triangnlo EFG an.
gulus F (0 oppojito C)eft re-
¢tus : & ‘angulus FEG femire-
&us, (quiaangulus BEC eft fe-
mire&us; ) adeoque alter ' FGE
etiam eft femireQus: Ergo latus

GF P 0 CO. L

a3z I -

Denique in triangulo reGan-

gulo BOG angulusad G femire-

¢tuseft: ergoetiam Bfemirectus; '

adeoquelatus BO 0 OG.

H

Hif-
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Hifce przmiﬂis.‘

1. In triangulo re&angulo
ACE, ~

-0 AE» DAC+DCE ﬁ’.u
quiaAC0 CE.

g AE eft duplum oti AC.

2. In Triangulo re&tangulo
EFG.

osEGooEF LoFG, fu

quia EF (0C3) » FG.

0 EG duplumati EF hoc CO.
Ergo duo ota AE. EG funt

- dupla gtorum AC. CO.

3.-Atqui in triangulo retan-
gulo AEG. T

atadE. EGo b0 AG.

Ergoo AGeft duplum otorum

~AC.CO.

Atqui demquc in triangulo

4-
* retangulo AOG

0 AGooAO--o OG.
Ergoduonta A0.0G (hoc et
OB) funt dupla otorum AC.
CO. Q.D.E.
‘ Vel
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Velin numeris.
SitAB 0 10. ErgoAC.CB.s.
SitBO 2. ErgoAO 0 12,
EtCO 0 7.

0AO144 , OAC 25
00G 4‘;“' 0Co 4o M

D2 0A. 0G 148 Ora AC. CO 74}A .
. A
\ BisOtaAc. CO 148

. Ce Pro-
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prorostTi1O X[

robls.  Datam rellam AB ita fecare

G, ut reflangiulum compreben-
fum [ubtotalinea AB & uno [eg-
mentorum BG fit @quale alterius
/¢ gmemz AG guadrato,

C B

D E A F
CONSTRUCTIO,
1. Ducatur AD perpendicularis & a-
qualisipfi AB.
2. Divifa AD bifariam in E, j ;unge EB
3. Sumptur EF O EB.
4. Fac AG 0 AF. Et dico fa&um
_ effe quod quaritur,

DEMONSTRATIO.

Supra dara AB compleatur O AC,
ut & fupra AG O AH & Reéta HG

Rroducatur inl.

O




LiBEr SEcuNbpus. z03

T DF. FH (hoc eft FA) |- QEA
2 20EF. (hocelt & EB. 262
AtquiO EB 0 O AB. feu 0 AC b4y.

- OEA. -
ErgolZDF. FH-|-C1EA 0 OEA
-.0AC.
Ec ablatoutrimque Oto EA,
TDF.FH <0 OoAC

Ax. 3.
DG - DG ehes

0AG 0 ZCG.

“Arqui 0 AH fitafegmento AG & T3
CG continetur CB hoc eft AB & altero
fegmento BG. :
Ergo patet faGum effe qnod quzrebaturi

SCHOLIUM.

In numeris hac propofitio nullo folvi
poteft modo, cum radicis quadratz ex-
traitio, qua hic requiritur non femper
rationales numeros admittat.

Le¢ a Pro-
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ProrosiTti10 XII.

. 1 triangulo  obtufangulo

W AB( quadratum laeris AC,
guod obtujo angulo opponitur ,
[uperat reliquoram laterum A'B.
“B( quadrata, bis fumpto re-
Gangulo , quod cominetur fub
latere ('B, ¢ fub ipfa BD
in direliwm ¢i addita ufque ad
perpendicularem ab altero acu~
t0 angulo A cadentem. .

Des

LE—
et i
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"DEMONSTRATI1O.
o AC ® *a AD - o DC.*#"*

Atquio DC ®» 0 o DB - o b

BC--:]DBC.
Ergo hifcein locumoDC
" pofitis,

n ACxoAD-\-oDB-l-o BC
-2 DBC.
Atquirurfus Duonta AD. ‘DB
.0 oAB.

Ergohoc inillorum locum re-
pofito.

o AC ¥0AB- -0 BC -2
DBC.

Cc g Schos

f
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SCHOLIUML

D B G C

Hoc modo paulo aliter eadem propo-
fitio demonftrari poteft,

Ex B erigatur perpendicularis BE 0
BA , & ducatur EC. ’

Hocfato duo triangula ABC. EBC.
habent duo latera AB.BC zqualiaipfis
EB.BC: atveroangulum ABC <an-
gulo EBC: Ergo per 24. 1. bafis AC
erit <EC. Adeoque 0 AC < o
EC hoceft Otis EB {. AB&BC,

Unde patet nihil aliud requiri, quam
ut inveniatur' differentia Citorum AC.

EC.

, a DC
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OAC©OAD-.ODC.
AtquioDC O DB.-OBC .
q B e - -+
. Ergo. .
OAC»O0AD-.ODB-1-OBC
L. = DBC.
Atquitka AD.DB. 2 Oto ABf, EB.
Ergo.
OACOQEB}-.0BC-.2=DBC
OECOEB--BC.

Quz fi afe invicem {ubtrahantur, erit
2= DBC differéntia0cornm AC.EC
fea exceflys quo 0 ACfuperat O EC,
hoceftOa EB BC, feu AB.BC,

SCHOLIUM IL

Ex hac propofitione deducitur gene-
ralis Regula Geometrarum, quaex tri-
bus trianguli obtufanguli Jateribus cogni-
tis inveniunt bafin preduam vel illius
fegmentum BD. quzimperat, uta Cto
AC demta fummaOtarum AB.BC, re-
liquum dividatur per duplum bafeos BC 5
quz operatio exhibebit qua(itam DB.

Pro-~
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ProrosiTIO XTII.

vheo In acutangulo triangulo ABC
L. . s
v quadratum lateris 4B , quod
. acuto angulo C appomtm' s [#-
peratur a quadmm reliquorum
lateram AC. ‘B(, bis fumto
reftangulo fub latere (B o
fub affumpta interius lkinca CD
ufque ad occurfum perpendzcu-\
laris ab altero angulo acuto A
" tadentis.

. De-
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~ DEMONSTRATIO.

DBC ' oDC» 22 & BC. az 1

'CD-L0BD. >A.
DAD oAD

nBC10ADl-.oDCx»o AD -
~~oDB-1-2 = BCD. ‘
Atquiduonira AD. DC\
© 0OAC. L
Et dug ota AD. DB}"W
- 0o AB. A

Ergohis in illorumlocum
{ubftitutis.

a BC -}-o AC va4B-1- =
™ BC.CD.

Q.E. D.

Dd De.
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Alia demonflratios

v B G ¢

- Triangulum acutangulum ﬁf“
FBC, damonf’rrandum efl duo

+ . ota FB EC, fuperare o FC per

duplum =2 CBG.

Ex B erig*tur perpendicularis
BE 0 BF, & ducatur EC, tum
duotriangula EBC. FBC, habe-
bunt duo latera EB. BC, - ‘Dlate-
ribus FB. BC & angulum EBC
< FBC: quare per 24. L latus
ECerit <FC. Adcoque EC hoc

eftduonta EB. feu FB, BCerunt -

<okcC. ,
Unde

s PG
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Unde inFC fubtrahatur 2 o
EC, obtncebitur diffcrentia feu
exceflus, quoora FB. BC fupe-
raut0 FC, adeoque demontftrata
erit propofitio.

OEC O OESLOFB——[BC.
Atqui
OBC P O BG—~——-22BGC—-OGC.

Ergo fadtaiublitutione
OEC VOFB—-0OBG——2T BGCg
——[JGC ¢
OFCODFB~—-0OBG, —~DOBC

DEC—QFCJ):DBG {2 2BG.BG
*—ZL_A(JL BG
seu
. BC.BG.

Hoc eft duplum = {ub bafi BC
& fegmento BG; pro differentia

qua 0 EC, hoc eft duo cta EB.
f FBMBCexcedunc o FC.

SCHOLIUM L

Simili operatiane quoque in-
notefcet, differengtaororum AC
& FC: quorum primum oppo-

’ Dd 2 ni-
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nitur angulo obtufo ABC. alte-
" rum vero acuto FBC.

nDAC00AB-1-0BCH-2
DB.2C. 12.1l1. S

oCF 0 0FB feun pAB-l g
BC2=BG.BC. 13.1L

oAC—o CF o 2=DB.BC -
2 = BG.BC.

feu 2 = DG.BC.~ '

 Ex quo calculo fequitur hoc:
- Theorema.

Si triangulum obtufangulum
ABC cum acutangulo FBC late-
ra AB. BC lateribus FB. BC -
qualia habeat; quadratum late-
ris obtufo angulo oppofiti AC,
fuperabit quadratum lateris acuto
angulo oppofiti FC, per duplum
re &angulum quod fit a bafiBC,
& DG inter duas perpendiculares
AD.FGintercepta.

 Scho-

A .

iy
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SCHOLIUM IL

Hinc iterum fluit Geome-
trarum regula ad inveniendum
bafeos fegmentum CD , ex tribus
trianguli acutanguli lateribus co-
goitis;quod invenitur fia fumma
oterum AC. CB. (circaangulum
fegmento adjacentem) fubtraha-

~ tur o AC, & reliquum per du-
~ plam bafin BC dividatur.

Dd 3 Prod
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Prorosttio XIV.

Dato reitilineo A ;zqua/e qaa-
dratum confistuere.

G | ¥

E B

CONSTRUCTIO.

1. Conftitvatur = BD 0 re&ilineo

A: quod {1 habeat latera zqualia. obti-
nemus quadratum qua:.xtum Sx vero non
tum.

. Producaturlatus DCin F, ut CF
fit :D CB.

. Linea DF bjle&a in G, centro _

G radlo GD vel GF defcribe femicircu-

lum DHF.
4. Latus BC producatur ad femicir-

culumin H.
Dico CH efle 0 re&ilineo A.

De.

P rr—— — - —
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DEMONSTRATIO.

—=DC. CB (feu CF) ZJ-0GCb 2 by 11,
. OGF.f.oGH.

- AtquioGH<00GC-aCH. ¢4t
Ergohisin 1lhus locum f(ubftitatis,
r"DC'CB L 0GCe»oGCI-

O CH. '
St aufcratunutrimque oGG

— DCB 0 O GH.

Atqul O DCb 2 re&ilineo A
per conftr,

Esgo 0O CH etiam eft 0 exdcm

Q.ED.

. Elementorsms Libi Secundi Finis, .

» -

& »
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*

D EFINITIO NES.
ﬁ .

<

cEquales' circuli [unt 5 quo-
rum diametri AB. BC. funt 2.
quales : velquorum, que ex cen-
tris D.& E. reftzlinee DF.EG.
- funt aquales. .
’ v 1L
Reitacirculumtan-
gere dicitur, que cum
circulumtangat puta
inB. /7 producatur in
C. circulym non fe-
cat: - ) 111,

B
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117, ¢
A Circuli [e mutno
tangere dicuntux qui .
[efe mutuo tangentes
ut in A. fefe mutuo
gon fecant,
i 1V.
: . -
Incircalo 2qua-
lirer diftare a cen-
tro refie dicuns
zar, cum perpen-
diculares 1 E.
DF. a centro D.
: adipfas AB.CK.
duite equales funt ; longius au-
tem abeffe dicitur GH. in gquam
wmiafor perpegdicularis D1, cadit.
V. .
° . Segwentum cire
a Q enliy eff figuraque
y /66 refla A B. &
.- . circuli  pegipheria
A CB. comprehenditur. o
;- .Ee. . VI

.
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VL
¢ Segmenti autem
‘ angulus eff C AB.
£ 5441 [4b reila ligea
A B. & circali
penpberm CA. comprehenditur.-
- S ovin
" In fegmento au-
tem angulys eft puta
MBC. cum in fe-
‘ grmentt circumferen-
A tia fumptum fucrit
punctum quodpiam B. & ab# in
terminos reiz AC. [egmentum
terminantes, linez re(iz ut B A.
BC. fuerunt ducle.
: VIIL
A ‘o Cuma vers com-
" prebendentes angu-
lum DAB. refte
" A-D. A B. aliqguam
affumunt peripheri-
am ut BCD. jlfs
angulus dictar infi-

ﬂere : -

1X.

S

A,
N



Liser TeERTLUS. 219
1X.

Sector circuli eff,
cum ad ipfius circy-
licentrum A.angu-

. lus BAC. fuerit
B C conflitutus : com-
rehenfa nimirum

figura'ér a reétis AB. AC. an-
gulum BAC. continentibus, &
aperipheria B C. 86 illis alJumptq.

r X,

. . ¢~
Similia circuli [egmenta funt
ABC. DEE. guz angulos B A C.
‘EDF. capiunt equales, aut in
guibus anguli CB A. FED. in- -
ter [e [unt equales.
b

Fe 2 Pzo-

.
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ProrosiTio L.

 Dati circali
o &\ ABC centrym F

ey, . .
A éb/j\c rfpern_'e.‘
D * ¢

s -

CONSTRUCTIO.

" 1. Duéta quahbet AC, adividatur
bifariam in E. A
2. Ex E erigatur utrinque b perpens
dicularis BD ulque peripheriam.
* 3. Illa bifariam dividaturin F.
Dico pun¢tum F efle centrum
circuli.

DEMoNsTRATIO.

Centrum aut et in BD ,  aut extra
illam. ;
Si fitinBD, ncceffario eft in puncto,
quod illam dividit bifariam 3 quia Circuli
radii funt zquales ; adeoque centrum eft
in F.

Si juxta Adverfarium fit extra BD, -

ponatur illud ex; gr: in G: tum ductis
‘ : AGv

b
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AG. EG. CG ia triangulis GEA,
GEC.

Larus GA 0<GC, quia ponuntur radii. ¢ Def.
Latus EAXD EC- per conftrultionem. ¥

Latas GE commune.
b

Ergo 4 omnes ;;gulx funt =zquales dg L)
adeoque Ang. GEA 0 GEC,

Ergo cGEAgft re@us. Dei.
Atqui BEA eft reGus per conftrucio- 5, f '

_nem.

Ergo ang. GEA 0 BEA. totum &
pars, quod eft abfurdum.

Et eadem demonftratio obtingt in
omnibus punctis qua poflunt affignari ex~
tralineam BD: unde concludendum eft
illud extra BD non reperiri. -

Ergoin BD & quldem cjuspun@oF *
illud erit. Q.E.D

COROLLARIUM

Si lmca re&a in Circulo aliam lineam
;e&am bifariam & ad angulos refos e
cat; in illa{ecante erit centrum,.

Ec; Pros
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ProrosiTio. IL

weeel Siin peripheria (irculi ADC
duo queliber punita A. C. fu-
-mantur, refla‘AC, que p 7 -
la ducitwr > ttra circulum ca-

dzt.

DEMONSTRATIO.

Ex invento Centro E, du&ig, radiis -

EA.EC, adre@am AC ducatur EB.
Tumin Triangulo, EAC.
Latus EA 2 EC quiaradii,

Ergowg.ADC, 5L
Atqui
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Atquiesternus FBA a2 < interno C, a6 ¢

Ergo EBAeiam < A,

. Adeoque in triangulo EBA latus EA
oppolitdm angulo wdimo erit b <la-
tere EB. ’

Atqui latus EA pertingit tantum ad ~
peripheriam.

Ergo latus EB cadit intra circulum,

9.L

- Et eademn demonttratio applicari po-
teft ad onnia punGalinez AC. )

Ergotoralinea AC cadit intra Circus .
lum. Q.E.D.

COROLLARIUM. e

Linea re®a Circulum tantum inuno, .
puncto tangit, -

Pge-
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-

Prorositio ][I
Theor. 2, Pars I

Si in cirewlo refla quedam
(E per centruni 4 dubta , aliam
BD non per centram duSiam
bifariamin F fecet; etiam illam
ad angulos retos [ecabir,

Pars Il

Et [i ad angulos reitos eam [e-
cets bifariam quogue fecabit.
DEMONSTRATIO.

" ParsI. Dugis radiis AB, AD , in tri-
angulis AFB,AFD.

Latus

e e ——
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Latus AB 30 AD quia radii.
Latus FB 20 FD per propofitionem.
Latus AF commune,

—

Ergo omnes anguli funt inter fe zqua-

les , pes 8. 1. adeoque Ang. AFB 0
AFD. quipropterea funt a regti. aDef.

.
Pars 2. Tniifdemtriangulis AFB. AFD,

Ang. ABF 0 ADF. qui trian'g. BAD -
‘ eft Ifofceles.

-Ang. AFB 20.AFD per propofitio-
_ nem. ,

Latus AF commune. ;

Ergolatus BFb 0 FD, ‘ b26.L. '
Q'_ Eo D. “ !

COROLLARIUM.

In omni triangulo @quilatero fey -
Tfofcele lineare@a bafin bifariam fecans,
ad eandem perpendicularis eft & contra,

!

¥f  Pro-
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Theot, 3. ProrosiTro. IV.

St i circulo dus re-

\ da AB. DC nonambe
1:  per centruin dule, fe
fivicem fecent 3 ille

\Qj‘/ fefe non [ecabant bi-

fariam,

DEMONSTRATIO.

Duplex hic obtinet cafus,

CafusI. Aut una tantam tranfit per
centrumn, ut ex: gr: FE, patetillam ab
altera €B non fecari biﬁzriam quia illa
pei hypothe!m non tranfit per centrum, .

Calus 2.° Aur neutra tranfit per cen-

- trum,

Si jam Adverfarius contendat duas li-
neas AB. DC fe mutuo fecare bifariam in
E, excentroF, ducarerrc&ta FE,

Tumn FE fecit AB bifartam, I:rrro a

23 1L ang. FEB eft re&us.

Eadem HE tecat DC bifariam, Ergos
y ang. FECcft rectus. . )

Ergoeritang FEB 0 FEC. Totum
& pars : quod eft abfurdum, '

Pro-
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_PROPOS!TIO V.

3 duocirculi BDCB,
BEC, [efe miituo fecent
non habebunt idem cen .
trum.

DEMONSTRATIO.

Si «quis ponat A efle communeutduf=
que centrum , ducatur AB abillo centro

* A ad punGum interfcctionis B, ut¥ AD.
Lmea AB 0 ADj; quia radu circuli.

BDC.
AB 0 AE. quia radii circuli
BEC. .

Erao AD 20 AE. Quodeft abfurdum,

At,eadem demonftratio obtinet in
omnibus punctis, qua intra commune
" utrinfque circuli fpagum funt pofita.

Ergo univerfim patet vcf' tas propoﬁ~
tionis. Q. D. E.

Theor. 4

a Az I,

»~

rFf Py Pno-,'r
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Theor. 5 ProrosiTtio VI

Si duo circuli BA. B[ fe
MULHO Interius tangant - B s
non erit ilorum idem centram.

DEMO_NS TRATIO.,

Si contendat aliquis pug&um
. ex:gr: D effe commune illorum
» centrum ;_ductisDB. DC erit. - |

DB DC. quiafuntradiicire
culi BC. '
DB DA, quia funt radii cit-
culi BA.

Ergo
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Ergo DC ¢ 0DA. Totum & @ 4= 5; -

pars: quod cﬁ abfurdum.

Adeoque cum eadem demon-
ftratio omnibus pundtis utrique
circulo communibus poffit appli-
cari, non habebunt 1ifti circuli

unum & idem centrum.
R _ Q_E. D.
- [ .

Ff 3 Pro.
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Theat. ProrosiTio VIL

8:i in circulo quovis extra cens
trum F accipiatur punttumG, ex
guo qurdam rete GA GC.GD.
GE.GN. in circutum cadant.

-~ Tum
: 1. Maximaerit G4, que per
' centrum I tranfit.
2. Minima erit reliqgua diame-
tri pars GB, ' _
- 3 dliarumveromajor eft GC,
que maxime GA propter.
4. Neque plures quam due ab
illo puncto G ad circumferentiam
© | duci polfunt equales.
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DEMONSTRATIO.

Pars 1. Du&i FC. in triangulo GFC
Duo lateraGF. FC < aGC, a 20.1,
Atqui GF. FC 0 GA, quiaFC

0 FA. .

Ergo GA <GC,
Pars 2. Du@a GE, In Triangulo FGE

DuohtemFG GE 2 < FE. )
eltFB. IS
EG FG/

GEb < GB « .

b Az, 4.
Pars 3. Ducta GD, in tnangulxs
CFG Dl‘()
Latus CF 0 DF.
Latus FG utrique commune, .
Sed Ang. CFG < DFG. v

-

Ergobafis CG¢c < DG, capl

Pars 4. Patetex praecedembus nam
fi tres poffent zqualis GD. GE. GN du-
ci; tum forent duz GD. GE ad ean-
dem partem inter fe zquﬂes. .

Quod repugnat patti 3.

Pra-



Theor. 7.

332. _Eucripis
‘P&o’pomflo VIIL

Si a"puntto A extra circ-
lum accepto ad circulum ducan-
tur quedam rele AH. AG.
AF.

1. Earum que in cavam
perzp/yermm {ncidunt maxima e-
rie AH , que l’" centrum L
tranfi.

2. Aliarum major eff ea ,
AG , que maxime AH pro-
pior.

3. Extra circulum minima
¢f AB, que produia per cen-
trum zmn/’t

4. Que minime propwr ui['
remotiore AE minor erit, -

5 Nm
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s Non plures qua'm due ex
_ditto punilo A in peripheriam
duci poffunt equales [ive intra
circulum five extra.

DEMONSTRATIO.

ParsI. Du&ta re®aLG. in tri-’
angulo ALG.
. Duolatera *AL. LG < AG. * ™%
Atqui AL.LG » AH.
quiaLGoLH. .

Ergo AH < AG.
" Gg , Pars

)
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Pars 2. De&a linca LF, in triungulis
ALG. ALF.
"Lates AL urrigue commune.
Latus LG 0 L¥. quirfunt radii,
Atquiang. ALG < ALF.

Ergo bafis AG b < bafi AF.

Pars 3. Du&aLC.intrianguloACL. *
Duolatera AC. CL.b < AL'}S
CL. 0 BL/

Remanet AC’ < c AB.

Pars 4. Du@LE, in triangulis ALL
ACL, -
Duoclateraesteriora
AE.EL d <AC, CL>S
LEX LC.

Remanet AE < AC.

Pars 5. Patetex pracedeatibus; nam
dutta A0 AE. que intra Al ducitur
crivilld miinor; qua extra. illd major:
adcoque ex A non pofluat dugi plures
quam duz quz fint zquales, Q. E.D.

Pro-
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ProrosiT1i0 1X. ,
Theor. 8.

.
Si ab aligno intra
;p'/\ Circultm puuito A plu-
res quam dug vedte aqua-
A les AB, AC. ADad pe-

V4

» t7‘ _— viphertam duci poffint

S xE__B llad pundtum erit cen-
trum,

DEMONSTRATIO.

Dutasretas DC CB. divide bifiriam
in F& E perrettas FALEA
Tum intriangulis Al*D AFC
Latus AF vtrique commune.,
Latus AD 20 AC, per pmpurnonc'n
Latus FD 20 FC. per conftiuticnem.

Ergo Ang. AFD 20 AFC, & uter- .o ,'
que breCtus: adeoque in'perpendiculart b Def,
FAerit centrumn. ¢ oL,

Deinde eodem modo per titanguia r. 1,
AEC.ARBB demonftratur centrum etiam
effein perpendiculari EA. -

Ergo ncceflario erit in pun&ointerfe.
Qionis A. quiadoz lince FA. EA pra-
ter illud nullum habent commune,

P " Q. E D.
: G(r 2 N rrc-

s/
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ProrosiT10 X.

Theor. 9. .
' Duo circuli
A E ADE. AFC fe
mul uo non [ecant in
2 pluribus quam duo-
bus panétis.

DeMonsTRATIO.

Juxta Adverfarii opinionem
ponantur fe invicem fecare in
tribus punétis A.E.C. Tumex
invento circuli ADE centro G.

ducantur re&tz. GA. GE. GC : -

quz funtzquales: quia fung;ra-
diicirculi ADE. - .

Atqui tres iftz zquales GA.GE GC
etiam pertingunt ad peripheriam alterius
circuli AFC: ergo pun@um G illius

¢9.1IL  quoque aerit centrum. -

Adeoque duocirculi fe invicegn fecan-
tes haberent idem centrum, b quod eft
abfurdam,

by. ML

. " Prps

T A SK - -

N~
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ProrostiTro Xl

. Theor.

'Si duo circuli [é interius tan.

gant in A, reita FGillorum cen-

tra F. G. conjungens  fi produ.
catur , tranfibit per comtalium

A.

*Gg 3

L]

DIEMONSTRATIO.

Si juxta Adverfarium non ca.
datin A, cadataliorfum in D.

Tum

I0.
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Tum |
/Re&a FGD» FGA quiafunt
S ¢ radii majoris circuli.
\  FG FG
GD 2 GA.

_ArquiGB GA. quia funt ra-
dit minoriscirculi.

Evgo GD 0 GB. Totum &
pars. quod eftabfurdum.

" Atqui eadem demontftratio ha-
bet locum quandiu inter pun&ta
D & B manet aliquod incerfti -
tum; feuquandiuilla punéta non
coincidunt hoc eft quandiulinea
GD nontranfit per contactum,
Ergo FG produ&acadit in
contaltum A. )
s Q.ED”

¢ Scho- |
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SCHOLIUM.

Poteft hzc propofitio ficcon-

VCI’tl

Siduo circuli fe mutuo interius =

rangant, & a punfto conta&us
B, ad’ centrum unius circuli du-
catur Re&a, tuminillaautiilius
produttaquoque eritcentrum al-

terius crecull, N

DEMONSTRATIO)

Duplex hic obtinet cafus: Aut
enim duta eft BA ex conta&clll
i . a

2
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ad centrum majoris circuli: Aut
du&@a eft BC ex contaétu ad cen-
trum minoris circuli C,

CASUS L.

Si centrum minoris circuli non

fitinlinea, BA, fitextraillamin

' pun&oG ducanturlmeae BG &
AD per G.

/GE 0 GB. quia funt radu mmons
circuli. :

gAG A, justa Adv.

-

AI:..I)AG—}_GB
TAtquG_\_ GB <. AB. fAD 20.1.

Ergo AE < AD. parsmajortoto, |
Et eadem demonttratio habet
locum in omnibus punétis aflig-
-natisextra lineam BA. Ergo cen-
trum mmons circuli rcpqntur n
linea BA.
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CASUS IL
B

r'E

Sit centrum majoris Circyiextra re*

&am BC, autillius produ&tam , in pun-
&o F. Ducantur BF & DF per C,
Eritque
A/CE 0 CB. quiaradii minoris circuli,
|ICE  CF.

FE 20 FC-}~ CB,
AtquiFC-}- CB <FBf{. ED,

(—Ergo FE < FD. parstoto.
Q. E. A,

Hb Pre-

Y S anl
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Prorosi t1 0 XIL .

~ Si duo circuls [¢ invicemmex -
terius contingant in ‘B. Relta
que dllorum centra conjungit ,

- per contalium tranfibit.

. DEMONSTRATIO.

S1 Adverfarius hoc neget 3
fint fi fieri poteft centra itacon-

. fticuta, ut reta FG. ila con-

GB, in triangulo FBG.

jurigens non tranfeat per pun-
&um conta&us B, fed circulos
fecetin C & D. Tum dutis FB.

La-
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LateraFB.BG : <FG. a1
Atqui FB. BG 0 partibus FC.

.« W

Ergo FC. GD < tora FG.
quod eft abfurdum.

Eadem demonftratio vim ha-
bebit quandiu pun&a C & D non
coincidunt : quod folummodo
fic in pun&o contactus B. Ergo .
linea centra conjungens perillud
tranfire debet,

- Q_E. D.

"Hh 2 Pro-
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Theor. ProrosiTio XIIL

2.

pluribus punitis quam unoy five
intus, fiveexiratangar.

" DeMoNSTRATJ]O.

Cafusd. Circulus ABC tangat (juxta
Adverfarium) in duobus pun&is A & B :
arn 1L Tumte@aFE , tendet 2 ad puncita con-
tattus A & B; ducatur FB.
FE .. EB 0 FA, quiafunt radii
~ejufdem circuli,
At-

Circalus circulum non tangit. in

ey

e
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Atqui FB © FA propter eandem
rationem,

j : \)
Ergo FE |- EB 20 FB. ond eft baa.

abfurdum, b |
Cafus II. Circulus ABC (i non in
uno) in ducbus pun&is tangat circulum
ABD. fc.in A & B, ReQa FE quz
centra conjangit tranfit per ¢contaltum €2 1L
A .
Atqui (juxta adverfium , qui etiam -
contaGum in B ponit) illa etiam tranfit
per B, utlinea FBE ﬁt linea te&a.

1,

o .
Ergo hinc fequerctur duwes rectas
"FBE , FAE comprehendere fpatiam.
Quodeft ablurdum, . d Ak, 12,

Hh 3 PRro-
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meo. P ROPOSITIO. XIV.

13- 1. . Equales reiie AB. DC
in circulo equaliter a cemtro di-
Slant. / ‘

2. Et zqualiter a centro difian-
tes inter fe quales [unt.

N

DEMONSTRATIO.

Pars L

. Ex centro'E dultz perpendi-
o1 culares EF.EG, lineas*AB.DC
. bifecabunt; -& quia totz {unt z-
quales erunt & femifles AF. DG
@quales: ducancur radii EA.’ED.

In triangulis retangulis AFE

DGE. '

-

@6
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ota AF. FE©n .AE‘>+ I
otaDG.GE o DE A7 L

Atqul ndE»0o @E qma fiunt
a radiis.

Ergonta AF. FE. 0 0tisDG GE
- S0 AF v oDG.

RemanetoFE 0o GE.
Ergolinea FE» GE adcoque
dittancie azqualcs

i

Pars II.

Supraerant
nta AF FE 0 otis DG GExS
o FE o GE.

DAE o DG.

Ergoipf. AF:DDG & xpfarum ’
dupla.
AB* 0 DC. Q. D.E.

e

bAx 6. .

Pro-
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Theot, ProrosiTio XV.
* 1. In_cir-
.y « N\p culo ABCD
ZE relarum in-
Bl —
A'r——\‘é,v - ‘F [eriptarum
H i t maxima eff
. * " Diameter
AF.
2. Reliquarum vero ea BE ma-
Jor guecentro propior.

DeMonsTrRATIO.
‘ParsI. Dudis GB. GE. in triangulo
BGE,
p 20.1 DuolateraaBG. GE <BE.
Atqui BG. GE 0 AF. Diametro.

Ergo AF < BE. :
Parsii. Du&isGC.GD: in triangulis
BGE, CGD.. _
Latus BG O CG} Quia funt
Latus GE 0 GD/radii.
Atang, BGE < CGD.

b1  Ergobafis BEb < CD.
Q. D. E

Pre-




v
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PROPOSITIO XV,  Ther

If.

Si per extremi-
tatem diametri 4
ducatur perpendicu
laris FE.

1. Nlacadet ox-
tra circulum, '

2. Neque inter
Jipfam & circulum
alia recta ad contadtum A duci poteft, qus
circulam non fecet, )

)

DEMONSTRATIO., °

ParsI. Ex centro D ad quodlibet punétum F
du&a DF, critin triangulo DAF.

AongulusA < F. quiaangulus A reQus.
Ergo Latus (a) DF « latere Da.

Atqui DH 30 DA. quiafuntradii.

219.5

ErgoDF <DH. Adeoque quia pun&tum H
eftin circumferentiaerit F extra.

Idem ratio¢inium omnibus pun@is linex
FAE poteft applicari: adeoque tota FE (exce-
pto punéto A) eritextracirculam.

.

Parsa. Ponat adverfarius re&am AB poffe '
duciiater AE. & circulum abfque circuli feio-
ne. Excentro D ad AB ducatur perpendicula-

@ risDK. Eritquein triangulo DKA.
: ‘ Ii » Ang.

B
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Ang. DKA <DAK.
b1y L Ergolatus DA b < DK.
Arqui DA pertingit ad'peripheriam,
Ergo cadit DK, intra Circulum; adeo-
que linca AKllum fecat.

COROLLARIUM.

Hinc rurfus parét reCtam li-
neam Circulum tantum in uno
punfto tangere : nam demon-
ftratumeft cotam re@am FE ca-
dere extra circulum excepto uni-
co pun&to A ; adeoquein illo {e-
fe tantum contingunt.




I
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‘Prorosi1Ttio XVII, Pobla

Adato punéia
A reclam lineam
S AC ducere que

‘circulum  datum
| BCD zangat.

CONSTRUCTIO.
1. Ex pun&to A ad centrum ducatur
reta AD. _
2. Centro D radio- DA defcribatur

.circuliarcus AE,

3. Expunéto B erigatur perpendicu-
laris BE,
4. Jun&aED, ducatur AC, ,
Dico lineam AC tangere circulum.

DEMONSTRATIO,
Intriangulis ADC. EDB.
Latus AD 0 ED\ Quia funt radii eo-
Laaus DC 0 DB/rurndem circulorum, -
Angulus D communisy

Ergo * Ang. ACD 0 EBD. - asl
Atqui Ang. EBD et reCtus per conft,

Ergo etiam ACD eft reCtus: adeocjue .
linea AC b tangic gitcu!um. b 16111,

Iia Pro-
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me  PrROPOSITIO XVIIL

6 A c B §i recta linea

—_—

/ E\ lum , que ex cen-
» tro D ad conta-
&um C ducitur
DC; illatangen-
genti AB perpendicularss erst.

DEMONSTRATIO.

Si neget Adverfarius; Sit alia qua-
dam DB pcrpendicularis ad tangentem :
tum in triangulo DCB,

Angulus DBC < DCB. juxta Ad-

verfarium,
an L

Ergolatus DC < DB. a.
~  Atqui DCDDE

/ ABtangat circu-

bAvg.  Ergo DE < DB, Pars major to-
to: quod eft babfurdum. Eteadem de-

‘monfiratio habet locum in omnibus pun-
¢tis linez CB.

Pro-
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Prorosi1T10 XIX. e

‘ 7
. -
A ¢ B JSireftalinea AB
' tangat circulum, &
ex contaltu C duca-

tur perpendicularis
CE inillaerit cen-
trum.

DEMONSTRATIO.

Si hoc ab Adverfario negetur 3 alibi
centrum affignare debet: Sit hoc in F
tum du&a FC erit
"Ang. ECB rectus. per propoft.
AtqmFCB aetiam re&us juxta pofi- a8, m.
tionem Adverfarii,

Ergo ECB 0 FCB Totum & pars:
‘quod e(’t abfurdum,

Eadem autem demonftrario locum ha-

bet ubicunqye ab adverfario centrum po-
natur extra lineam CE.

Ergoinlinea CE reperitur certrum,
Q. E. D,

1i 3 . Proa
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e Prorositi10 XX,
. Angalus ad Centrum GEB dy-*

plus eft anguli GDB ad periphe. .

riam, cum idem arcus GBeft ba-
[is angulorum.

DEMONSTRATIO.

Cafus 1. Intriangulo Xofcele
Angulus GEB 0 ang. D -I_B. 16.L
AtquiD0B. 5L *
Ergo GEB. duplusanguli D.

ci

—_—
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Cafas 2. Du@a AF per centrumE
A JAng. BLF duplusang. B AF.} per ca-
{Ang. CEF duplus ang. CAFlum, I:

" Yotus BEC duplus totius BAC.

Cafus 3. Totus Ang. GEC efl
duplus totius GDC, S
Partialis GEB eft duplus par-
tialisGDB, |
Remanet BEC duplus BDC, QFi' D.
‘ RO~
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sheoe. pProprostiT1 0 XXIL

15 . N . 7
Incircalo, qai eidem arcui BC

infiftunt anguli BAC. BDC, (eu
qui [unt in éodem [egmenia , funt
suter [¢ £quales. ‘

DEMONSTRATIO.

Angulus BEC eft duplus BAC
Atqui id. BEC eft duphis BDC }2°- 1IT.

2Az 7. ]_Ergo BAC =0 BDC,

Pro .
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PRorosiTIO0, XXIIL Theor.

- 20,
: Quaa-
drilateri
:D 7 : circulo
inferipti
7 [\ 4Bcp
anguliop-
D.B.pofiti
A " duobus
> vedis funt
-A. i «quales.
DEMONSTRATIO.

Dudis diagenalibus AC. BD. /
<Ang. O 0 Q. 2quia infiftunt arcui 4, 5y,
A

AB.
Ang. S 0 R. 2quia infiftunt arcui

.—'fotus angulus ADC 0 Q ..,]_R) A
.Angulus ABCO ABC,

Duo anguli ADC. ABC ‘2 tribus
Q - R - ABC. |
Atqui hitres funt 0 2 Re&tis.
Ergo & duo ADC -]~ ABC
0 2 Redtis. Q.E.D.

"Xk . DPres
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Theor, Proros1 ri o. XXIII.

Si fuper eadem reila DF con-
- flituta [int duo [egmenta circuls-
' ram inzqualia; illa non funt fi-

milia.
E v
‘I
D »
DEMONSTRATIO;

- Si contendat Adverfarius ila effe fi-
milia; -ducantur reGe FE.ED, DI,

~

" aper.  ADE DEP 20 DIFjuxtaa Adverfarium
20 UL  Atqui DEF > DIF,  per 16. L. -

Quz duo funt conteadiGoriz.

Pro-
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PROPOSITIO XXIV. Theor,

Segmenta fimifia ACB. DEF,
[uper equalibus reltis AB. DF
conflituta, inter fe funt equalia.

[ahYan

DEMONSTRATIO.

Superponatur AB ipfi DF, autcon:
ruent aut non.

Sinon: tum peripheria ACD.

Vel cadet totaintra vel extra periphe-
riam DEF: contra precedentem.

Vel interfecabit penphenam DEF:
tunc circulus circulum fecabit in pluribus
quam duobus pun@is : comra ro. hjus.

Ergo congtuent : adeoque funt a @i, ¢

quaha. Q E. D.

k 2 Pro-

f
|
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‘ PROP_OS 1ITIO XXV

®  Circuli datum
arcum ABD

LCONSTRUCTIO.

. Tria pun&a gd libitum fumpta
A. B D. junganturie&is AB.BD."
2. Dividantur bifariam per perpendi-
culares EC. FC,
Dico in illarum interfe&ionis pun-
&o Ceflearcus dati centrum quafitum.

DEMONSTRATIO.

Centrum eft in perpendiculariEC.
Ut & in perpendiculari a FC
Ergo eft in pun&o mterfe&xoms 3
quia illud tantum habent commune ,'&
circuli unicum tantumeft centrum.
Adeoque ex centro Carcus perfici po—

 terit. Q E. F

Pro-
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PROPOSITIO XXVI. pen.
23.
8i in circulis equalibus anguli
JSive ad centra. G. H, fiveadpe.-
ripheriam B. E. [int 2quales :
tunc etiam arcus AC. DF , qui-
~ bus infiffunt, erunt equales.

C\\ 4 3

DEMONSTRATIO.

Diitis re@is AC, DF in trlanguhs

. AGC. DHEF.
Latus AG 0 DH} Quia funt radii cit- |
Latus GC 20 HF culorum zqualivm,
Augulus G 0 H. per propofuonem.

ErgoBaﬁs AC aI) DF. a 4L
Fiant jam anguli B. E. ad periphea
riamducis AB, BC. DE. EF,

t Kk 3 Quia

e



b Def.10.
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Quia autem angulorum ad centra G.H
zqualium femifles ad peripheriam B.E.
etmam funt zquales ; fegmenta ABC
DEF equnt blimilia: adeoque quia fu-
per zqualibus reQis {unt conftituta ,
erunt zqualia: Qua fi a toris circulis
zqualibus auferantur remancbunt arcus
AC. DFinter fe zquales.

Pars 2. Hzc eodem fere ratiocinio
demonftratur,

Sed notandum ingparte prima figuras
debere confiderari (ine angulis ad peri-
phetiam ; quiin demonftratione demum
conltrui debent, ’

Sic etiam in parte fecunda fpeQari de-

bent abfque angulis ad centra, quosde-

mopltratio demum requirit.

Adeoque utriufque partis demonftra-
tione ambo anguli & ad centra & ad pe-
ripheriam exiguntur: cum per illos de.
monlftretur zqualitas reGarum; per hos

,'verofimilitudo fegmentorum ; que utra-
que neceflaria {unt,
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ProrosiTio XXVII, Theor.
Si in_equalibus circulis aycus A1, DF,
fint equales, anguli illis infiffentes five ad
centra G. H. five ad peripberias. B. E. [uns
inter [¢ equales.

.2}

i o)

DEMONSTRATIO.

ParsI. SinonfitangulusG 0 H.,
Erit G> H.,
Vel G <H.

" SitG > H. fiatque

> Angulus AGC 20 H.

Ergo 2 Arcus AC 0 DF.
Atqui Arcus A1 30 DF per propofits * 6. I‘u._ ’

“Ergo Arcus AC 20 AL Totum &
pars ¢ quod eft abfurdum. Ergoangulus
G noncft minor H,
Eodem modo probatur angulum G
non effe majorem angulo H, '
Ergo fequitur G effe zqualem A.
Pars 2. Hzc facile eadem formula de-
.monfttatwr. =~ —  Pra-
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ProrosttTi10 XXVIII,

87 in circulis aqnalibus ducte
fint equales recie AC.DF :erunt
etiamy quos auferunt , arcus AC.
DE inter fe equales.

DeMonsTRATIO.

Duéis reQis GA. GC: HD.HF, in
- triangulis AGC. DAF. o
Latus AG 0 DI—I.‘) Quia radii =2qua-
Latus GC 0 HF./liym circulorum..
Bafis AC0 DF. per propofitionem,

Theor.
2%.

sl Ergo Ang. AGC 2 0 DHF.
basal.  Adeoquearcus AC b0 DF.
Q. E. D,

Ca-




Liser TERTIUS. 265

ProrosiTio XXIX.

Si in zequalibus circulis arcus>
AC.DF [int #quales; erunt &
fubtondentes rette AC. ‘DF inter
[¢ @#quales.

B :

c D »

DEMONSTRATIO.

Du&is GA.. GC. HD. HF, erunt in
. triangulis AGC.DHF.

Latus GA 2 HD Quia funt radii ‘z-
Latus GC 0 HF quahum circulorum.
Angulus C 0  H. quxa arcus AC po-

mtur aequaus DF.

-

| Ergobafis AC b0 DF.
Q. D. E,

Ll Pre:
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Prorositio XXX.

Probl. 4.

ot Datum cir. .
/ i culiarcum ABC
bifariam feca-

cre

CONSTRUCTIO,

. Ducaturre& AC, datiarcuscx.
trenntatm conjungens, )
. Illaper perpendicularem DB, bi-
fccctur
Dico Arcum bifeGum eﬂ'emB

DiiMONSTRATIO.

Duétisre2is AB. CB, eruntin mangu-
lis BDA.BDC.
Latus BD utrique comnmune.

" Latus  AD 0 DC} Per con-
Angulus BDA 20 BDC/ftru&.

.t ErgoBafisBAD 4BC.
L Adeoque Arcus BA 0 bBC.

Ergo Arcus AB C divifus eft bifariam.
Q. E. D.

c
»~
90%

Pro-
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PROPOSITIO XXXI.  1her,

1. Augulys ABCin femicircu-""
lorectus eff.

2. In [egmento majori angulys
BACreto minor. '

3. In fegmento vero minori an-
gulus BEC recio major.

E‘/\c |

————
h
f

T

A

DEMONSTRATIO.

Pars I. Du&a DB, eruntduo trian~
ula DAB. DBC. Ifofcelia, adeoque
angulifuprabafes azquales, ash
Ergoang. DBA 20 DAB.) A
. Etang. DBC DCB./™*

Totus Ang. ABC 0 ducbus gAC

~. BCA, ‘ ,
~ Atquiin triang. ABComnes tres an-
guli funt 30 b 2 Redis. .

. Ll 2 Er. b3 L
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Eroo ab una parte angulus ABC eft
re&us, & ab altera duo reliqui BAC.
BCA etiam 2quales uni recto.

Pars 2. Perpartem I duoanguliBAC
BCA timul cenfticuunt unum.re@um 2
ergo folus BAC eft minor re®o.

Pars 3. Inquadrilatero ABEC,
Duoanguli A -} E 20 c 2 Re&is.
Atquiang. A > uno recto per par-
tem I, -
Ergoang. E < unoreéto.

SCHOLIUM I
Si trianguli re&anguli,hyporenuﬁ di-

vidatur bifariam , erit punétum bife&io-

nis centrum circuli per triapuncta angu.

laria tranfeuntis:adeoque examen normze.

. SCHOLIUM 11

Ex hac propoﬁtiong deducitur fequens

PROBLEMA.

Minus quadratum Z a majore X fub-
traherc, feu exhibere differentiam qua-
dratorum X&Z.

Con-.

P T
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"CONSTRUCTIO,

1- Super AB 20 X fiat Semicirculus
ACB.

2. In Diametro AB fumatur AD
0 Z.

3. Centro A radio AD defcribear-
cuin DC. erit re@a AC etiam 0 Z.

Djco duca CBillius O CB efle qua-
fitam differentiam quadratorum AB. AC,

DeEmMoNsTRATIO. .

Per propol. 31. 111, angulus ACBeft
reGus , ereo in mangulo reQangulo

ACBelt =
AB 0 0AC . 1-OCBper47.1
S OAC 0OACG,

' Ll Pro-




t7o Eucripis.

Theor, ProrosiTi o XXXII.

28, .
Sirettalinea AB circulum tan-
gat in C,. & a contallu ducatur
alia circulum fecans : erit angulus
atangente & fecante faltus qua-
lis angulo qui fit in alterno fe-
gmenio.

DeEMonNSTRATIO,

Cafus hic obtinent omnino duo:
Aut caim linea circulum fecans ad tan-
gentem eft perpendicularis & tranfit per
centrum O, ut CD, 7
Aut nontranfic : ut CE,
' Ca-
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C ASUS L
Demonttrari debet angulum ACD 0
CFD.
Ang. ACDeftreQus: per bypoth.
Ut& aCFDeftrectus: quiaeltin Se- g4y, 11y,

wicirc nlo,

——

Ergéang. ACD 2 CFD.

CASUS 1L
Ab una parte probari debet effe ang,

-ACE 0 CFE.

ng.Q - 0 bR. quia in eodem b2t 11

fegmento.

Remanet ang. ACE 20 CFE.

Ab altera parte probari debet ang.

BCE 0 CHE.

/Ano BCD 0 CHD per cafum I

A{Ang. Q 0 5. qua funt eodem

\ {fegmento.

ng. ACD 0 CFD. percafum L
s <A

-

Totus ang. BCE 20 Toti CHE..

Q_E. D.

Pro-
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il ProrosiTi o XXXIIL
Super data reite AB fegmen-

tam circuls confiruere , gu0d ca-
peat angulum dato angulo equa-

lem.
c ¢
5

~D___A X

'Eft antem angulus datus vel reGus ut
E, velnon re&usut H. C, :

CASUS L

Conftru&io & Demonftratio.
2301  Data AB bifariam divifain D. Centro
D radio DA fiat femicirculus ACB. hic
capit aangulum reGum ACB , adeoque
ditore@o E zqualem. c
« e a.
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CASUS IL* '

CONSTRUCTIO,

1. Ad datz BA pun@um A ducatur
DK, utangulus DAB f{it zquales bangu. b3
lo dato C.

2. ExAduc perpendicuhrem AF.

3. Fiac angulus ABE zqualis angulo
BAL s

4. Centro E, radio EA vel EB
(quz per 6.1 funt ;zqualcs) defcribe
circulum BIAG.

Dico fegmentum AGB capere angu-
luin dato acute C zqualem., ‘

Er & fegmentum AIB capere angu-
Jum data obsufo H zqualem.

Pars 1. Ang. DAB 30 < AGB,

altemo fegmento.

Et Ang. DAB:D C perconftru&. .

—

Ergo Ang, AGB C .
Parsz2. In quadulatero AIBG.

Duo anguli X ...]_. G 40 2Reflis.  gia111,
Et duo anguli H1l.C 20: Redtis,

rgoI...LG PHLC.
Atqui G 0 ¢ C. per pare ejn I,
tem I,

Ergo 1 0 H. Q.D. Es
' Mm

LTI X

Y

Pro-
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. . )
Foobl. 6. PROPOSITIO XXXIV.

A date czrmlo AB( fog-
mentum CBA 4uﬁ:rre, capiens
angulum B, data angula D
equalem. : .

CONSTRUCTIO.
t. Ducatur re¢ta tangens
Circulumin A.
2. Ad AfiatangulusEAC
xquahs angulo dato D.-

Di-




Liser TERTIUS. 27§

Dico fegmentum ABC
capere angulumaqualem D.

DEMONSTRATIO.

Ang. EAC»3a ABCin al-smut
terno {fegmento. )
Atqui EAC » D percon-
ftructionem. .

Ergo ABC » D.
| Q.E.D.

-

Mm 2 Pre-
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e, PROPOSITIO XXXV, *,

39 Siincircilo dus refte AB. CD fe mutuo-
in E [ecuerint: Reangulum compreben- ;
fum [ub [egmentis unius AE. EB: equale
¢fi ei quod [ub fegmentis alterius CE.ED.
comprehenditur veGangulo.

IR
oy

Quatuor diverfi h‘ic occurrete poﬂ'unt )
calus.
DEMONSTRATIO,
CASUS L

Si reGtz AB. CD fe mutuo fecent in
Centro: tum TS AEB erit 30, 2 CED:
quia quatuor illorum latera fint radii,
adeoque inter fe zqualia,

Ca-
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\ \ .
CASUS IL
Siuna CD per centrum F ducta alte:
ram AB non per centrum tranfeuntem
fecet bifariam adeoque aperpendxcularx~ ag L
ter iu E: ducatur FB.

DEMONSTRATIO.

T CEDL.OFEP0 OFD feu OFB. by IIL;
_AtquiOFEL.OEB O O kB,

Ergo ilits in hujus locum pofitis

T CEpD|-OFE D OFE-OEB.".
, Adeoque dempto utrinque eodem aFE.

_¥2CED 2 O EB hoceft {3 4B, *

CASUS IIL

Sl reta CD pescentrum F du®a alte-
ra non per centrum non dxvxdlt bifariam
inE.

DEMONSTRATIO.

Du&a FG pcrpendxcul.n ad AB, ut
& Bt eric,

Mm 2 )
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—CED —4-DOFED DI FD ho: et I FB.
DFG——OGE47. 1. U FOo——CiGhey

Sublato utimque O FG. erit

TCED —DOGEJ- _ OGBI
Sublato TJGE C AEB——-[OGE. . II.
TSCED 20 O AEB. Q.D.E.
CASUS 1V.

Si neutra tranfeat per centrum & fe
mutuo {ecent utcunque.

DEMONSTRATIO.

Ducatur GH. tranfiens per centrum F -
& per interfeGionis punétum E. Tym.
gz = AEB 0 3 GEH\perca-
_i:.tE CED 2 eidem = GEH/fum 3.°

i

" FrgoJ AEB 0 = CED.
Q.ED,
N O T A

Tncafu 3. Mla qua {ibi invicem fub-
feribuntur inter fe funt zqualia & inferio-
raloco fuperiorum legi debent, acfi in
una eadem linea eflent fubflituta; id

- quod etiam in plerifque aliis demonftra-
tionibus cbfervandum, =~

Schos
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SCHOLIUM.

Suppefitis Libri V. Definitione I. &

_prop. 4 & 16, (qua cum hac propofitios

ne nihil habent commune) hac unicade-
~ . 4

monratio facillime omnibus cafibus in-

fervire poteft. '

DEMONSTRATIO
Du&ls AD. CB, erit in triangulis
Angulus A »

Ang. DX B[*¥ 1L,
Ang. AED 0 CEB. 15.1.
}:.rgo erit per 4. VL.

AE—ED=CED 1 EB,
Ecpernoftrum Theor. I, Lib,V,
vel 16. VI.
JAE, EDJ);_aCE ED. Q.D.E,

Pro.
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the; L ROPO sitro XXXVI.

3 A Stapunito A ex-
' tra arculnm dato
ducantur dua relte,
una tangens AF ,
altera fecans AB.
Erit reitangulum
BAC, fubtota fe-
cante BA & illius
parte ACintzy pun-
&dum A & circulum interjecta compyehens
{um 5 aquale quadrato sangentis AE.

Duo hic notandi funt cafus,

", CASUS I,
‘Aut fecans AB tranfit ﬁer centrum D,

DEMONSTR ATIO, !
Du&a Dk, erit i
K — BAC—-0ODCa __ODA. I

§ ~ ODF—~OFA471, "
Atqui ODC 0 O'DF. Quia fantaradiis.

p———— PR

Yre—

"“BAC (D O FAs

CASUS 1L |

"Aut fecans AE non tranfit per centrum,
De-
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DEMONSTRATIO.

Ex centuo D duéta perpendiculari
DGut & DI :erit

T EAlL-0GIDOGAY,

aps aba
CEAl —4~0ODG—~0GI 30 ODG ——TGA.
47.1 0D ieulIDF « 04, 4717

Hoceft UWFD —— ko471

CEal 4 OpFD0 IDF —-OrA,
Sublato utringue O DF.

. 2 EAL 0 O EA.

QE D., 4
COROLLARIUM. I

Siapun&o quovis extra circalum fum.
ptos plutesrectz circulung fecantes du-
cantur, rectangula comprehenfa fub to<
tis (ccantibus & partibus emterioribus ,
inter fe funt equalia, ' ' ’

~

» *Nn Scho?

4



>
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SCHOLIUM L

Suppofitis iifdem quzin Scholio precedenti,
hanc damus Corollari1 primi demonftrationem.
Demoaitrandum et T CAB cile zquale
—DAE. . ’
. DEMONSTRATIO,
Du&is CD & BE, erunt triangulaCAD. EAB
inter fe fimiliar
NamanguliO=—P )0 2 Re&lis2z, 111.
Ftangni AEB—— P J0 2 ReQis 13, 1.
Ergo O ——=P 0 AED —~ | SO
£t Sublate communiangulo P,
O 0 AEB.
Deindcang, A urrinque eft communis'
Ergo R 0 ABE, 32,1 *
Quare intriangulisCAD EA Berit per 4, VL
CA — AD = E/q[;}B,
Etper16, VI =

P
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—CA ABD =DAAE;! Q.E,D.

SCHOLIUM 11,
Sijamex pun@o A fupra lineam AC

+ ducatur ALG, eodem niododu&isGD

LE probaturefle " GAL 20 PDAE;

notandumque eft puntta perlphcnaG L
concave & convexz propius ad feinvi-
ccm accedere, quam puncta C & B 5 que
pun&orum diftantia adhuc magis imimi-
nuitur fi ex A fupra lineam AG ducatur
alia Circulum fecans : donec tandcm du-
catur re&a AF, quz Circulum tangit in
unico puncto F,in quo punéta peripheria:

. ..
concave & convexz comc1dunt ﬂdCO(]uC

cumantea defignate eflent duz linex AB
ACfea AL AG. interfe inzquales; jame
ex A ducitur folammedo unica linea AF.
qua ergoin fuperiori proportione bis {u-
menda eft {c: femel pro linea GA & fe-
mel pro LA. quo facto proportio fic fla=
bit FA— ADZ EA 1 AF.

Lrgo per16. VL
O Tangentus AF 0 " DA. AE,

Quz zqualitas ipfius Propol’uoms 36
genainum exhibet fenfum , ut hinc patcat
quamar&o nexu hz veritates inter fe co-
hzreand, quamque naturali una ex aliade-~
ducatur confequen‘la

n z Pro-



284 EUcLID1s

e .
COROLLARIUMIL

Duz re&tz ab eodem puntto
du&tz, quz circulum sangunt,
inter de funtxquales.

COROLLARIUM IIL

Ab codem punéto extra cir-
culum fumto, duct tantum pof=-
funt dux teftz, qux circulum
tangunt.
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. ' .
PrerosiTio XXXVII, Theor,
SiapundoAex- 3t
tracirculum pofi-
1o ducte fint due
reile AB. AF,itg
ut  rectangulum
BAC [ii aquale
quadrato alrerins
AF. tum linea
AF cireulum tan-
4 getin P,
DEMONSTRATIO,.
Ducta linea tangente AH, ut& lincis
DF.DH.
T™BAC a0 0 AH. . a6
Atqui T"BAC 0 OAFE. per propofit. L
ErgoO AH D0 AF. Ergo AH 0 AF.
Quarcin Triangulis AFD. AHD.,
Latus AF 0 AH.
Latus FD 0 HD.
Latus DA commune.
Ergu Ang. AFD O AHD, b b8 1

)  Atqui c AHD eft reCus, - c18. 11y,
TErgoergo AFD rectus cft adeoque

| q AFtangens; Q.E.D. dis. 11y
{ FINIS LIBRI TERTIL

ﬁ Nn 3 Pros




FEUCLIDIS

ELEMENTORUM

LIBER QUARTUS.
DEFINITIONES.

1. Figurareitilinea, m figura
rectilinea infcribi dicitur , cum
finguli efus figure, que infcri-
bitur y anguli, fingula latera ejus
cur mfcribitur tangunt.

E

~

D

2. Similiter & figura circum
figuram defcribi dicitur , cumfin-
gulaejus, que circumfiribitur, la-

tera (ingulos ejus figure angulos .

tetigerizat , circum quam illa de-
feribitur.
. 3. Fi-
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3. Figura autemrellilinea in
circulo infcribi dicitur y cum fin-
guli efus figure, que inferibia
tur, anguly tetigerint circali pe-
ripheriam. '

4. Circalus autem circum figu-
ram defcribi dicitur , cum circu-
Ui peripheria, fingulos tangit ejus
Sigure quam circumfcribit, an-
Zulos.

5. Figura ve.-
ro reftilineacir«

G [eribi dicitur,
cum fingula la-
Glera ejus s que
, circum(cribitur,
circuli peripheriamtangunt.
' . 6. S

B . E

. ca circulum de- -

v¥
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6. Similiter & circulus in fi-
gura infcribi dicitar s cum circu-

Ui peripheria fingula lateratangie.

efus figure inqua infcribitur.

7. Relta in circulo accommo-
dari, [en coaptar: dicitur, cum
efus extrema incirculi peripheria
fuerint.

Sic A B. dicitur incirculoac-
commodatanon vero CD.

» Pros
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ProrosiT1o0. L Probl. 13

In datocir-
culo ABCac-
ccommodare
retam BA
equalem da-

te recte D: queCirculi diame-

tro B non fit inajor.

CONSTRUCTIO.

1. In dato circulo duc Diametrum
BC; cuifidata re®a D fit zqualis, pe-
tito fatisfaGum erit. Si vero minor.
2.  Abfcinde a BEXD D: & centroB 2 3.3,
radio BE defcribearcum circuli EA,
Dico reGtam BA efle zqualem D
& coaptatam in Circulo, ‘

DEMONSTRATIO.

Linea D 20 BE per conftruttionem,
EA X0 BE quiaradii.

ErgelineaD Y0 BA, .quz eft co- i"l‘)‘c'fn
aptataincirculo quia cutraque extremi- 4, 1.

tas terminatyr in peripheria,
Qo Pros

T TR .- T
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maz; DROPoOsiTiO IL
In dato circulo ABC triangu-

lum ABC defcribere, quod dato
triangulo DFE (it equiangu-

lums.
G Ay
N,
E B/
CONS;I'RUCTIO.

arpur 1. Ad adu&tz tangentis GH
puntum A ®conftituatur angu-
lus GAB. zqualisangulo F.

2. Adidem pun&tum A abal-

b 23 /Iv

tera parte flat AAAC zqualis an-

gulo E.

» Jungatur reta BC. ,
s DI.CO

/

& M-
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Dico triangulum ABC ipfi
DEF eflc zquiangulum. .

DEMONSTRATI1O.

Intriangulis ACB. DEF.

A {Ang, C(c) JO|GAD JO F per conftruct:
\Ang,B (c) 0 /HAC J0 E per conftru&. €31 1IL

Duo anguli C -}=B 0 duobus

F_lE.
Ergo etiam tertius ¢ A ter- . cor
tio D. ¢ el
Oq 2 Pro-,
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PROPOSITIO IIL

Circadatam circulum BCE fri.
angulum LViO defcribere equian. - 4
gulumdatotriangulo AFD.
. o =

Probt. 3.¢

T ey e b - 1

]

S /\ o
7 4/\0
AN AN\

ol N H i

/N
T » B M
CONSTRUCTIO. |

1. Trianguli DAF latus AF produca-

turin G & H. ' '
2231 2. In circulo du&o radioIB, , fiat
angulus BIE. 2qualis trianguli externo

o

angulo DAG. :
3. Fiat angulus BIC zqualis externo
DEH. .
4 Ad triapun&a B. C. E, ducantur
l; *ﬂ-&‘ tres ptangentes OL. OE, LM,
r Dicoexillarum concurfu oriri triangu-
Jum OLM. dato DAF zquiangulum, -
DEMONSTRATIO. °
Ex Scholio prop. 32. 1. quadrilaterum
BIEL dividi poteft in duo triangula,cune
- - au-

.
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autem unum triangulum contineat duos
angulos redos , duo continebunt qua-
tuor; adeoque quatuoranguli in quadri-
latero dito erunt 2quales quatuor rectis :
a quibus fi demantur duo cre®i LEJ, 611
LBI. remanebunt.
. Anguli BIEL_L 0 2 Redis.

Arqui DAG -|-DAF 0 2 Re&is.

ErgoBIE-L. L 0 DAG .JI_DAI:}

1

Atqui BIE 0 DAG per contt.

Remanet L. 0 DAF.
Eodem modo demonftratur quod fit
angulus M 20 DFA, ergo tertius O erit 42 cog
0 drertio D, 3L

N O T A,
Quod autem tangentes EL & BL in

puncto L concurrere debeant fic patet.
Du&a BE.

DuoangulitotiLBL LEL 0 2 R.
Ergoang. partiales LEB.LBE> 2R,

¢ Ergo reCtz EL.BL concnrrent,  eAx 1g

Oo 3 Pro-
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N ProrosiT10 IV.

Dato triangulo ABC circulum
infcribere. .

s ;
CONSTRUCTIO.

1. Duocs quoslibet angulos B.
s oot C. 3 divide bifariam per retas
BD.CD. )
2. Ex puntto concur{us Dduc
perpendiculares DE.DF. DG.
3. Centro D, radio DE. de-
fcribe circulum, '

Dico illum tangere om nia late-

ratrianguliin pun&is D.E.F. a-
deoqueipliinfcriptumeffe.
. - De-

e e - ——

— —— N
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" DEMONSTRATIO.

. Ta eriangulis DGC. DFC.
Ang G X F. per conftr.

. Ang.DCG 0 DCF. quia totus

C bife&us eft.
Latus DC commune.

Ergolatus DG * 0 DF. b6

Eodem modo demonfiratur ef-
fe b)F © DE.

Adeoque tres linex DE. DF.
DG funt inter fe zquales.

Ergo circhlus centro D duétus
tranfic per pun&taE. F. G. & tan-
git ¢ omnia latera; quia anguli ci6. 111,
ad E.F.G. funt re&i; adeoque «

d triangulo infcriptusett,

dDef 6.

Pro.

i



290 Eucribis.

reol, 5 ProrosiTio V.

Circa datum triangulum ABC
circulum defcribere.

CONSTRUCTIO.

- Quzlibetcunque duo latera AB.
s 10.L BC adivide bifariam in E. & F,
2. ExE & F engeb perpendiculares
ED. FD.
3. Ex pua&o concurfus s defcribe
radio D A circulum,
- Dicoillum quoque tranfire per pun&a
Bﬁ' C. adeoque triangulo circumfcri Ptum
cffe.

bn.l.

DemMoNsTRATIO.

Dud&is DA DB DC. In ti‘langulu
DEA DEB-

A
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Yatwus DE commune,
Latus EA 0 EB} Per con.
Angulus DEA 0 DEB/{truct.

Ergo chalisDA 0 DB, ‘ ¢4l

Eodem modo demonftraturefle DB
0 DC, adcoque treslinez DA, DB.
D C funt inter fe zquales.
~ Ergo Circuluscentro D, radio DA
defcriptus, tranfit per omnia trianguli.
pun&a angularia: adeoque ipfi eft cir- ‘; ?;f
cutnfcrxptus d ‘

Fadem conftru@ionis formula obtinet
in omnibus trianguli fpeciebus ; camhac
folummodo differentia, quod in Rectan-

ulo centrum cadat in pun@um medium
Eypotenufz

In Acutangulo centrum cadat iritra tri-
angulum,

In obtufangulo vero extrai -

SCHOLIUM.

Ex hac propofitione deducitur Metho-
dus defcribendi circulum, per tria pun-
Ganonin lmea reQa dxfpoﬁta » tranfeun-
tem.

£

Pp Pro-
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Probl, 6. ProrosiTio VL

Dato Circulo quadratam in-

[eribere.

/t

CONSTRUCTIO

\

1. Ducantur duz Diametri AC

BD in centro C fead angulos re-
Ctosinterfecantes.
2. Jungantur re&tz AB. BC.
CD. DA.
Dico ABCDefle quadratum
quaficum.

DI:MONSTRATIO.

Pro lateribus.

In tnanguhs AEB.AED.

Latus

L§
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Latus AE utrique commune.
Latus EB 1 ED. quia radi.
Angulus AEB 0 AED. quiau-

terque rectus.

Ergobafis AB 0 AD. apL

Eodem modo probatur AD
DC: DC o CB.CBoBA.

Adeoque quatuorilla latera ine
ter fe erunt zqualia..

Pro angulis.
Quatuor anguli A.B. C.D.iftis

lateribus contenti funt in Scmi-
circulo. ergorecti. b b3r. LL

Adeoque ABCD eft quadra-
tum-circulo infcriptum.

QEF

v

Pp. 3 . Pro-
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mat . PROPOs1TiO VIL

 Circadatum Circulum quadra.
tum defcrivere.

CONSTRUCTIO.

1- Ducantur duz diametri
AC. BD {e mutuoad angulosre-
&osin E fecantes. _

2.Perillarum extremitates du-
cantur tangentes FG. GH.HI.IF.

Dica illas cocuntes confti-
tuere Quadratum quzfi.
tum FGHI.

[~]

De-
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. DEMONSTRATIO.

Pro angulis.

In quadrilatero AEBF.
4 AnguliA.E.B.F. 034 Re&is}s a3 L
Atqui 3 Ang. A.E.B 0 3 Redis & Scho

lium,

Remanet ang. F 0 1 Relo.

Simuli ratiocinio probatur an -
- gulos G. H. I efle re&tos.

Pro lateribus.

In parallglogrammis FD. ID.
latera FG. 1H funt zqualia Dia-
metro BD . adeoque & inter fe.

In parallelogrammis IA. HA.
lateraF 1. GH funt® zqualia Dia- b 3, v
metro AC, .

Atqui Diametri AC. BD funt
inter fe xquales.

Ergo 4 latera FG. GH. HL
IF funt inter fe xqualia. -

Adeoque FGHI eft quadra-
tum quzfitum. QF.E.

Ep 3 Pro-
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PROPOSITIO VIIL

In dato quadrato Circulum de-
[eribere.

Probl. 8.

T ¢ )
"CONSTRUCTIO,

1. Ducanturduz diagonales FH. GI
fe interfecantes in E.

2. Ex E demittatur ad latus FIper-

pendicularis EB.
3. Cemro E radio EB, defcribatur
Circulus. )
Dicoillum tangere laterain punct’s
A.B. C.D. adeoque quadrato inferip-
tum effe,
De-
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DEMONSTRATIO.

Ex E dudis perpendiculatibus EA, .
ED.EC. ' o

Intriangulis FAE.FBE. ernnt.

Angulus A 20 B per conltr. quia re&i.
Angulus 2O 2 P. quiafemireéti, a2 Cor,
Latus FE utrique commune, 3. L

Ergo Latus EA 0 EB. b b 26.L

Sic etiam probatur EB 0 EC: & -
ECYOED: ut&ED D EA.

&

Ergo circulus centro E , radio EB
defcriptus tranfibt perpun&ta A. D.C.:
- & quia anguli ad illa pun&a funt redi,
tanget omnia iat-ra 3 adeoquc circulus
quadrato erit infcriptus,

'QE. D.

Pre-
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f

Probl. o. ProrosiTio IX.

Circa datum quadratum circa-
I defmbere

/

e

CONSTRUCTIO.

1. Ducantur diametri AC.
BD fecantes fefein punéto E.
2. Centro E, radioEB, de~

fcribatur Circulus.

Dico illum tranfire per
omnia quadrati punéta
‘angularia ; adeoque illi
¢ ccircumfcrlptum

De.
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DEMONSTRATIO,

Diametri AC. BD, quatuor
angulos A.B.C.D. 2bifariam fg. 22 Coro.
cant, Ergointriangulo EBA. %"

AngulusEBA 0 EAB.

ErgolatusEA >0 EB.

Sic etiam proba'ur EB EC.
&ECoED: &EDD A.

Adcoque quatuor linex EA.
EB. EC ED. funtmter fe zqua-
les.

b6

Ergo circulus centro E radio
EB defcriptus tranfit per omnia
quadratypunéta angularia A. B.
C. D. adeoque il cttcum[cn-
ptus eft.

QE- D-

' Qq Pro-
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. PRorosirio, X.

Triangulum 1fof-
celes ABD conflrusye,
cujus finguli ad bafin
anguli B, ¢ D duple
fint veliqui ad verti-
cein A.

Probl.ro.

CONSTRUCTIO.
Quamhbetcunqte linecam AB ita
o IL dw:de ainC, t _ABCHtOAC.
2. Ceatro A radio AB deferibe circy -
lum.
2. Ex B in ifto circulo accommoda
brLIV. brectamBD 2 AC.
4. Ducreétam AD.
Dico ABD efle triangulum qua fitum,

DEMONSTRATIO..
-DuRare@a CD, circa triangulum
'‘ACD defcribatur ¢irculus ACD,
— ABC 0 0 AC hoceft DBD per
conitr,

Ergo BD tangi: circulum € quem
BA, f{ccat, '

€32 IIL 2 Vndeang, BDC <0 A inalternc feg,

- Ang.CDA  CDaA. .

¢37. 111

A

]
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Totalis:mg. ADB (30 ABD) 0 A

—-CDA.
AtqmeuamBCD d0A-L.CDA, 45L
: Ergo
Intriangulo BCD ang. BCD 0 CBD.
' AdeoquelatusBD 0 Cp. e 6L
Atqui latus BD 0 AC.
l:roo

Intriangulo ACD latus CD 2 CA:
- Adeoque angulus A 30 CDA.

Ergo angulus BCD (quiducbus A &
CpAcft zqualis probatus) eft duplus an-
guli A,

Ergoetiam BDC,_quiangulo ABD
demonftratus eft zqualxs » duplus eritan-
gul! A..

Adeoque & ADB » quiangulo fABD
eft zqualis , ejuldem anguu A duPIus
erit, Q. E. F.

COROLLARIUM, °

~ In triangulo Ifofcele hoc modo con- -
ftru&o, angulus ad bafin valet duas partes -

2
quintas feu n duorum wvel " ;— unius
Re@i : quare _angulus A valebit
~duorum vel 2 —-umus Re&:

Qg : Pro-
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PROPOSITIO XI.

Theor.
10

Dato circulo Pemtagonum 2-
quilaterum & equiangulum in-
[ctibere.

CONSTRUCTIO,

1. Cuilibetcunque manoulo lfofceh
)'uxta praccdentem pmpohtxonem con-
a2V ﬁmuto, a?qmannulumamfcnbaturEFG
" in cirenlodato.

2. llligs fupra bafin ancuh EFG.

E(JF bifecentur per rectas H,GH.
. Puné&a E. H.F.G/L. jungantur

totxdem rectis.
Dico fa&um cffe quod pemur.

De-

Y
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DEMONSTRATIO.

Pro lateribus.

Quinque anguli EFIL JFG. EGH,
HGF FEG (unt inter fe.zquales per

' conftraionem.
Ergo 4arcus quibus infiftunt funt - 4,6 111,

quales.
Ergoillis bfubtenfz reCte quz fune b:29. 1L,

Pcatagoni latera, {unt zquales,

Prq, anguls.
Arcus HFGI® Arcui FGIE per
partem T,
Eroo Angulus E c0 Angulo H, quxa ey, 1.

;equahbus arcubus infiftant,
- Simili modo de duobus aliis angulis

&c, Q.E.F.
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Theor.,
12,

lum defcribere.

PROPOSITIO XII.

Circa datum circoluym Penta-
gonum aquilaterum & aquiangu-

. CONSTRUCTIO.

. Infcribatur Pentagorfium regulare

per praeceds ABCDE.

2. Ad pin&a A, B, C. D.E. du-
cantur totidem tangentes , qu:z concur -

rencin punétis F. GH. L C,

Dico factum quod quaritur,

De-

-

-




7]

LiBErR QuARTUS. 311

DEMONSTRATIO.

Pro lateribus.

Ex centro O du&is perpendicularibus -
OP.0Q,, ut & radio O Aintriangulis
OAP.0AQ.

Latus OP 2 0 OQ. quia.zquales ayy. 1
AB. AE aquidiltanta centro.

Latus PA > 0 QA. quia zquales b3 I1L.
AB. ACbifeia funt,

Latus O A utrique communes.

]

E-goang.cOAP.20 OAQ. Quifiaufe. . g 4,
rantur ab 2qualibus Re&is avgulis OAH
OAG : remancbit angulss HAB 0
GALEL. :

peirde Trizrgula BHA . TGA, fune
Ifofcefia, quia cx puncto H duéa fune
du&ztancentes HA, AB; utex punéto d2 Co-
G duz GA.GE: qua funt d zquales : ;‘i; 36.

Quare lla triangula habent bafes AB,
AE zquales, & anou!os ad bafin HBA.
HAB. a:qualcsGAE GEA. non folum
alterum alteri , fed proniifcue omnes ¢ 5 &
quatuor inter fe zquales. Adeoque¢ qua- &
tuor lateraBH. HA. AG. GE, funtin-

ter fe zqualia.
Si.
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Simili modo demonftcatur omnes
decem lineolas effe inter fe zquales.
St jam una fit zqualis uni etiam due
erunt duabus xqualcs.
Adcoque quinque latera, qu ex dua-
bus lincolis conftant, crum:equaha.

Pro angulis.

Ex demonftratis patettriangula AHB
AGE haber: omnia Iarera xqualia.
Adcoque angulum Hf0 G. Eteodem
modo de reliquis. -

C OR OLLARIUM.

Si in circulo qualibetcunque
figura regularis fuerit infcripra,
linex tangentes circulum in pun.
¢is illius angularibus, fuo con-
curfu femper conftituent figuram

fimilem circulo circumfcriptam.

Pra-
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.P&opbsn‘xq X[l[.

Dato Tentagom regulan cir-
culum inferivere.

CONSTRUCTIO;

1. Quoslibet duos angulos A & E
divide bifariam per re&as AF. EF. -
2. Exillarum pun@o-concurfus F,
ducantur ad omnia latera pcrpendxcu-

lares,

3. Ex F tanquam centro pro radio
aflumta una ex iltis perpendicularibus de-
{cribatur circulus, ,

~  Dico illum Pentagono fore in-
fc1ptum.

Rr De-

» Prob,

13.
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I)'EMO.N.STRATI'O.,.
In Tnanguhs AGF. AHE.

AngulusGAF 0 HAF  Per con.
Anoulus AGFY AHF{ ﬁru&
Latus AF utrique commune,

|

2161 Ergoslats GF HF.

~ Eodem modo probatur HF 2 IF:
IF' 0 KF. KF 0 LF&demque LF
be ) (JF .

Adeoque omnes xﬂz perpendxculares‘
erunt inter fe zquales. :

Quare circulus radio FH defcriptus
tranfibit quoque per punéta LK. L.'G,
b16. 1L in quibus ifta lateratanget; quia anguli
adifta pun@a funt re@i.

Q.E.D.

COROLLARIUM. L

In quolibet polygono regula-
- S ri
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ti omnes linex bifecantes angu-’

los in uno eodemque puncto con-
vcmunt

COROLLARIUM IL

.. In omni Polygono laterum

imparem habente’ numerum li-

nea aliquem ex angulis bifecans

. oppofitum ctiam. ‘bifecabit  la-
tus. '

SCHOLIUM
Eadem methodo in quacun-

que figura rcgulau cu'culus de-
fcriba potcﬂ'

s '
ot _ Rr 2 Pro.
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Probl1g. PROPOSIT'O\XIV

 Circa datum Tentaaonam re-
gulare circulum de/rr:bere

/\//

CON STRUCTIO

1. Duos quoshbct angulos A
& B divide bifariam per re&tas

"sax. AF.BF , quzs concurrentin F\

2. Centro &, radio 4F, vel
BF defcribe circulum.

Dico illum tranfiturum per
reliqua punéta angularia.
,e /

L De-
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DEMONSTR ATIO,
In tnangulo FAB.

,Aog. FAB» F BA. qulaxllo- o

rum dupli funt ®quales.

Ergolatus F4 0 FB.

Eodem modo bife&q, angulo
C demonftrabitur FB FC. &
fic per orbem omnes linez bife-
cantesangulos erunt zquales. -
Ergo circulus tranfibit per
omnia pun&aangulatia, adeoque
pentagono cxrcumﬁrfptus erit.

. Q.FE

SC HOLIUM. _

Eddem conftru@ionis forma

circa quamlibet figuram regula-
rem cm:ulum dcfcnbcrc licet.

Rrs : Pro-
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Problrs: PROPOSI T10 XV

.

.. In dato c:mda Hexagonam
regulare deﬁ‘nbere.
2>

Q

NS

SRR
CONSTRUCTIO.

1. Centro quolibet pun@o D, radio
circuli DG, dcferibe arcum CGE,:
2. Ex pun&ls C.D.E. percentrum
G defcribe tres diametros CF. DA.EB.
. 3~ Ducfex reGas AB.BC.CD. DE.
- EF.FA. M
Dico ABCDEF eflc hexagonum
quafitum, - De-
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DEMONSTRATIO.

. Pro lateribus.
- Linez DC. DE fingulz funt 0
Radio. DG.
Linez GC. GE.GD (inguli funt Radii,

Ergo quinque linee GC.GD. GE.
DC. DEfunt zquales. . ‘

Adeqque Triangula GCD. GDE
{unt zquilatera,

Ergo duo anguh G & Ofinguli funt
- alina tértia pars duorum reGorum, ’ 2 p°'
AtquitresanguliG. O. S. f'mulbva e ,; L
Jent duosre@os » feu tres tertias duorum
reGorum.

Ergo tertius S. etiam eft una tertia
duorum re&orum.

Adeoque tres G. O, S. funt inter fe
quales.

Atqul illis #quales funt tres Coppof crsL
i X.Q. T,

Ergofex anguh ad Centrum {untzquales.
~ Ergo dfex arcus, quibus infiftunt,
funt zqua'cs d 26111,

) Adeo-
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. eag.uL, Adeoque © fex fubtenfz, quz confti-

tuunt latera figarz, inter fe funt 2qua-
lcs.
o - Pro angulis. .

Hos effc zquales facile patet, quia
far. I8 £ finguliintiftunt zquahbus arcubus, fe.'”
< qaaruor fextis partibus totius perlpherlz
Ergofunt inter fe Zquales,

. COROLLARIUM

Hc;.agom, latus xquale eft radxo.

SCHOLIUM

o Du&ls tribus reis AC. AE. CE
circufoinferiptum erit triangulum xqui-
lateram. - .

A

Pkol
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PROPOSITIO XVI.  robise.

S

Indato Cir-
uculo Quindeca-
gonum regulare

defcribere.

CONSTRUE€TIO, -

1. Circulo (:) infcribe pentagonum regulare arxy. 1v,
ALFGH. \ .
2, lt%em (b) triangulum regulare ABC. b schol
icorectam BF , fore latusquindecago- ;¢ 1y,
ni quefiti. \
DEMONSTRATIO.
Pentagonum  dividit totam peripheriam in
quinque partes xquales; quare quzlibet conti-
nact unam quintam fen tres decimas quintas to-
tiusperipheriz: adeoque duz AE. EF, fex deci-
mas quintas continebunt.
‘Triangulum vero dividit totam peripheriam in
tres partesequales ; quarum quelibet ur AB con-
tinet unam tertiam, {eu quinque decimasquin-
tastotiusperipheriz. Tum
ArcusAEF fcx decim® quinte.
Arcus AEB quinque decime quintz. )™

Arcus BF una decima quinta,

Ergo fitducatur reGa BF , cique ®qualesqua-
tuoracdim in circulo coaptentur, defcriptum erit
quindecagonum, quilaterum, cumomnesar-
cus fintzquales; .

FINIS LIBRI QUARTIL
‘ 1 Pio-



EUCLIDIS

ELEMENTORUM

LIBER QUINTUS.
DEFINITIONES.

" L. Pars eft magnitudo magni-
tudinis, minormajoris, cumme-
titur majorets.

CUm totam fit fua parte majus, pa-
tet partem contineri in fug toto,
Hoc autem duplici modo fit,

Vel continetur itaut aliquoties fumta ,
pracilereddat fuum totum feu ipfi zquas
lis fit ; quemadmodum numerus quatuor
feu 4, eft minor toto12, adeoque in’
illo continetur, & quidem ita, ut ali-
quot vicibus, fcilicet tribus fumtus, ac-
curate zqualis fit toti 12: Et indehzc
pars M;ghematicis dicitur Aliquata, qua
fuum totum abfque refiduo dividit , id
quodiidem eftacmetiri: & hanc Partis
fpeciem Euclides folummodo refpexit,.
altera, que fequitur, negleQa.

. Vel pars ita continetur in fuo toto, ut
aliquoties fumta totum vel excedat vel 2b
illo
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illo deficiat, adeoque non accurate ipfi
xqualis fit. Quemadmodum numerus 4,
cum minor fittoeo 14, inillo'continebi-
tur; fed quia ter fumtus toto minor eft ac
quater toto major, hzc pars non poteft
dici Aliquota, ut altera pars notata :
quia tamen aliquam exhibet quantitatem
totius quaptitatis ; vocatur pars Ali-
quanta,

Caterum cum Euclides adhibuerit
Magnitudinis vocabulum , fufpicari licet
illum meminifle folunquantitatis conti-
nuz, quz vilgo magnitudinis nomiae
Mathdmaticis venit; minime tamen ex-
cludenda eft quantitas difcreta & in nu-
meris pofita, qua fuas etiam habet pare
tes: quibusilla omnia, quz derationibus
& proportionibus toto hoc libro demon-
ftrat, aque facile imo pro captunoftro
facilius accommodari pofiunt,

Quare & noscum multis aliis omnes
Bujus libri propofitiones, negletis li-
neis demonftrabimus in numerig ; tum
quia illis-magis fumus aflueti & de illis
{zpius quam delineis cogitavimus 3 tum
etiam quiaillaqua de numeris probantur,
fi cui libet, ipfislineisapplicari poffunt.

Sf 2 2, Mul-
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2. Multiplex autem eff major
quantitas quam metitur minor.

Quemadmodum pars fuum totum di-
vidit fen metitur ablquerefiduo vel cum
refiduo; ita reciproce etiam totum a fua
parte dividitur vel fine vel cum refiduo,
Prius illud totum idem eft §uod multi-
plex ; cujus in hac definitione fit mentio,
non intellecto altero. quod cum refiduo
divicur , quodque adeo multiplex dicinon

_ meretur.,

4

3. Ratio eft duarum quantita-
tum ejufdem generis, mutuaque-

dam fecundum communem menfu-
ram habituds.

Cum propie loquendo una eademque
res ad fe ipfam non poffit comparari fa-
cundum quantitatem , quia fe ipfa non eft
!mjor flec minor , patet plures requiri
inter quas legitimainftituatur compara-
tio; quz etiamn tantum poflunt effe duz.

1Nz autem neccflario requiritur ut fint
res homogenez ; ut quantitates ejufdem
generis; quales funt linea cum linea
. . com-

e ALY e
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comparata; fupetficies cum fuperficie 3
‘corpus cum corpore: nullo ergo modo
lineacomparari poteft cum (uperficie vel
cum, corpore, nec fuperficies cum cor-
pore quianon {unt eju{dem generis.

Porro ulteriorem hujus homogene-
itatis explicationem tradit Euclides in
definitione 5.

Hac autem intelligenda eft in quan-
titatibus fecundum magnitudinem , feu
partium aequalium numerum , adeo ut
una res altera fit vel major vel minor
hoc eft ut una res plares vel pauciores
fimiles feu 2quales contineat partes quam
altera, '

Ex quibus patet rationém nihil aliud
efle quam modum feu formulam conti-
nendi; qua una quantitas aliam quanti-
tatem continet, vel in illa continetur;
qua capacitas cam per nullam aliam ope-
rationem quam per divifionem innotef~,
¢at, liquet rationem feu comparationem
duarum quantitatum non clarius  guam per
fra&ionis formam pofle exprimi,

Exempli gratia; ponantar duo numeri
16 & 4. qui faltem aliquam inter fe ha-
bent rationem , quia numerus 16 major
eft numero 4, adecoque numerum 4 in

. S{ 3 fe
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fe continet. Ut jam ulterivs ifta ratio
examinetur videndum eft quoties 16
continet 4, quod per divifionem inne-
tefcit; quia autem fa&a divifione acqui-
ritur 4 pro quotiente pronuptiamus ra-
tionem 16 ad 4, effe quadruplam, hoc
eft 16 effe quadruplum numeri 4: vel 16
fe haberead 4 ut 4ad 1: Idquod etiam
commode hoc modo exprimitur per fra-

Qionem .-’-2 que innuit 16 per 4 effe di~
videndum vel jam fupponit divifum,

Si jam fumantur duoalii numeri ex. gr.
- 8 & 2, & corum rationem examinando

comperiatur numerum 8 minorem 2 e-

tiam quater In fecontinere, quia per di-
vifionem idem quotiens 4 obtinetur ; quae
per modum fra&tionis expofita fic ftabit
8 .

—

Inde patebit rationem qua intercedit

inter 16 & 4, efleeandem, velfimilem
vel zqualem rationi qua cftinter 8 & 2:

quia ninfirum 16 toties continet 4 ; quo-

tics 8 cofitinet 2,

Porro hinc fit manifeftum zquimulti-
plicem effe nihil aliud fignificare quam
habere eandem rationem: ut fi dicatur

16 efle zquemultiplicem numeri 4, ac
. ’ Selt

e e+ e At o
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8eft numeri 2, idem elt acfi dicatur nu-
meram 16 ad 4 habere eandem rationem,

uam habet 8 ad pumerum 25 cum wutri-
ufque fc. & aquemultiplicitas & ejuldem
rationis idem quotiens 4 per ejufldem di-

" vifionis acquiritur operationem : quare

ejufdem rationis notationem hoc. modo
. i 16 o 8
exprimere licet =, 30 .

Quz fraGiones, ut iterum in aliam
rationum formam reducantur, dicimus
16 efle ad 4 quemadmodum 8eftad 45
vel {fecundun noftram quautimur fcrip-
tionis methodum 16 — 4= 8 | 2.

Duorum autem cujuslibet rationis ter-
minorum ille qui ad alterum refertur An-
tecedens dicitur; ad quem vero fit relatio
Confequens rationis dicitur. Utin ratio-.
ne16ad 4 terminus Antecedenseft nu-
merus 163 confequens vero 4: quem-

~ admodum ab altera parte, in ratione 4 ad_

16, numerus 4 Antecedentis, 16 vero
confequentis acquirit nomen.
Rationes autem non uno dividuntur
modo: nos duas afferemus pracipuas.
I. Ratio dividitur in rationalem &
irrationalem,
Rationalis eft qua verisnumeris po-
telt exprimi ut 6 ad 3: qua eft ea-
' C dem
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dem cum 2 ad 1. quz dicitur dupla.

Irrationalis vero eft qua veris numeris
exprimi nequit. ut in quadrato ratio la-
teris ad Disgonalems; quz, licet aliquo
'modo e primatur per numeros qui Surdi
dicuntur , fcilicetut 1ad /2, cumta-
men /2 non fitverus numerus, {ed tan-
tum hnaginarii cojufdam numeri nota
veris tan.en numeris cxplicabilis noneft,

IL. Ratio dividitur in rationem 2qua-
litatis vel inxqualitatis, _

Ratio zquilitatis, elt quando duo ad
fe comparata funt zqualia: utg4ad 4. &
2 ad 2.

Inzqualitatis eft, cumitermini inter
fe comparati inzquales (int, ut 4 ad 3
& 2 ad 6.

Hzcantem iterumeft,

Majoris inzqualitatis, cum terminus
antecedens major eft confequente: ut
qad 3, &6ada2. '

" Minoris inzqualitatis, cum antccedens
eft minor fuo confequente, ut2ad 6. &
4 ad 12,

Proportio eff rationum [imili-
f1do. .

i Quem-

-
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Qremadmodum in omniratione re.
qmruntur duo termini feuduz quanuta-
tes, itain omni proportione rcqmruntur
duz rationesy comi una eademque ratio
adfcipfam proprie comparari nequeat,

Cum ergo duarum rationum una ita
fit corﬁuuta, ue illius terminus antece-
deans fuum confequeaten tosies conti-
neat, vel in illo contineatur five abfo-
lure & fine refiduo five cum annexa
fratione, quoties alterius anteccdens
fuum confequemem continet vel in illo
continetur, vel fine vel cum' fratione
qua precedenti zqualis elt, duz ifte
rationes conftitnent Proportionem,

Ex: Gr: quia numerornm12& 4,
Antecedens 12 fuum confequentem 4
toties ([cilicet ter) continet  quotics nu-
merorum 9 & 3, antecedens ¢ fuum
confequentem 3 5 videlicet etiam ter ,
duz ifte rationes 12 ad 4 & 9 id ; erunt
inter fe fimiles feu zquales fea potius
ezdem fcilicet triplz; & hac{imilitudo
apud Mathematicoa vocatur Proportio.

Eft autem proportio triplex, Arith-

metica, Geometrica, & Mufica.
I. Proportio Arithmetiea eft 2qualitas
excefluum vel differentiarum inter tres,
Tt | oqua.
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quatuor vel plures numeros; in qua no-
tandum eft quemlibet numerum poffe re-
cipi pro di.ﬂ'erentia. .

Utr. 2.3.4.5. 6. In quibus unitas
elt differentia.
© Vel1.3.5.7. 9.11. Qui binarie fe
invicem excedunt. . .

Vel1. 4. 7. 10.13.16. Quiternario.
“Et fic in infinitum, v

1I. Proportio Geometrica eft rationum
fimilitudo inter tres, quatuor vel plures
quantitates ,. fen numeros, Poteft autem
& hic quilibet numerus pro denomina-
tore rationis affumi excepta unitate..

Ut 1. 2.4.8.16. Qui funt in ratio-
ne dypla adeoque 2 eft rationis deno-
minator.

Vel 1. 3.9.27.81. Quicumfint

in ratione tripla numerum 3 pro denomi-»

natore habent. ‘
Proportio Mufica eft qua tres quan-
titates ita ordinatz funt , ut eadem fit
ratio primz ad tertiam, qua differentiz
inter primam & fecundam ad differen.
tiam inter fecondam & tertiam. In qua
proportione funt tres numeri 6. 8. 12.
cum eadem fit ratio primi numeri 6,ad
: -ter-
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“tium 12, quaz ¢ft numeri 2 (exceffus
primi) ad numerum 4. (exceflum fecune
dum,) .

5. Rationem bhabere inter fe
quaniitates dicuntur 5 que pof-
[unt multiplicate fe mutuo fupe-
rare.

Hic ulterius explicatur quanam fine
quantitates ejuldem generis, inrer quas
intercedit ratio, ut {upradefinit 3. vidi= _
mus; nim. quarom- illa qee antea erat
minor , per multiplicationem fic poteft
augeri, ut majorem fuperet,

Unde patetinter illa, in quibus talis
multiplicatio nullum habetlocum , etiam
nnllam omnino dari rationem. Sic linea
in infinitum mulciplicata & fibiipfiadid-
. ta, nunquam fiet mafor aliqua fuperficie :
cum lineatali multiplicatione non dege-
_ nerabit in fuperficiem; adeoqueinter li-
neam & fuperficiem nullaintercedit ra-
tio : quemadmodum etiam nulla reperitur
inter lineam & corpus , nec inter fuper-
ficiem & corpus ; cum qualibetcunque
multiplicatione nec linea, nec fuperfi-
cies rclicta fua fpecie in corpus mu-
- Tta ta-
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tabitur , adeoque nec ipfomajusevadere
Pomt.

Cum autem inter latus quadrati ejuf-
que diagonalem nuxlﬁplicatio obtineat ,

certo concludimus illa1ationem inter fe
* habere @ latus enim ita multiplicari &
fi5i ipfiaddi poreft ut diagonalem fupe-
rer; cum per 20, I patcat duo latera
tri. nguli niajora efle tertio latere quod
eft ipfa dizgonalis: Hac autem ratio ,
ut fupra notavimus , eft irrationalis
cum veris pumeris iillamexprimere non
detur. _

Pratereare@ilinea & curvilinea inter
fe rationem habcere poffunt ; cum inter
illa (it @qualitas & inzqualitas. Lunu-
lz creflcentis quadraturam Hippocrates
Chius, & Parabolz Archimedes inve-
nerunt. Anguli reGilinel cum curvili-
neo zqualizatem exhibuit Proclus.

6. In eadems ratiome quantita.
tes dicuntur effe prima ad fecun-
dam, & tertia ad quartam, cum

prima fuam fecundam toties pre--

Je vel cum tali fractione continet
vel in illa continetur 5 quoties

pres

-~

A
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pracife vel cum quali fratione
tertia fuam quartamcontinet vel
inillacontinetur.

Cum proportionalitat’s indicium ab
~ Euclide datum nonex iplis propofitis nu.
mcris fed quilicunque corum multiplica-
tione (it dedutum nosillad nimis lon-
ge putitym aliquam proportionalium pro-
prietatem fuppeditare putamus 5 quare
illo omiffo aliud edubemusmdxc:um ex
ipfis humeris propofts derivatum, &
imnmed:ate ex rationis natura, antea ex-
plicata deductum,

Supra quippe vidimus rationem ni-
hil aliud effc quam certam quandam for-
mulam feu modum continendi, quo
una qumtitas allamcontinet, vel ab alia
continetur : qucmad modum pofitis duo-
bus numeris 16 & 4. modus ille quo 16
numerum 4 contintt potellt exprimi per
nomen quadrupll quia 16 ipflum 4 quatuor
vicibus continet.

Si jam ex duobus aliis numeris 8 & 2,
unus 8 alterum 2 elam contineat eodem
“modo qui quadruplus dicitar, patet u-
trinque modum continendi effe zqua-
tem vel potius eundem ; cum autem
- Tt 3 ut
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‘ut fupra notatum eft, ratio & modus
continendi fit unum & idem, facilecon-
cludimua, rationem etiam utrinque effe
eandem : adeoque quatuor quantitates
.16 & 4ut& 8& 2, binas ac binasfum-
ptas efle in eadém ratione.

Eodem modo cum numerus 20 nume-
rum 8 non abfolute aliquot vicibus abfque
fra&tione contineat , fed modo conti-
nendi qui dicitur duplus cum dimidio 3
fi ex numeris 10 & 4, primus 10 fe-
cundum 4 eodem modo doplo cum di-
midio continet ; utrimque modus conti-
nendi, feu quod jam pro eodem fumi-
mus, ratio erit eadem adeoque quatuor
quantitates 20.8 ut & 10. 4. binz
ac bmz acceptz , in eadem crunt ra-
tione,

. 7. Eandem autem'rationem ha-
bentes quantitates, vocantur pro- .
portionales. o .

Quz proportionales in duplici confti-
tutafunt genere. a

Aut enim funt continue proportiona-
les. S

Aut non continue, quz fimpliciter
tantum proportionales dicuntur. -

' : Con-
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Continue proportionales dicuntur ille
quantitates qua funt in Progreflione geo-
metrica, inter quas atcrmino ad termi-
num eadem contiuuatur ratio, eundem
terminum bis repetendo, ut femel pri-
mz rationis {it confequers, antecedens
vero {ecundz. '

Ex. gr. ex progreflione gemetrica ,
cujus dominator eft 2, fcilicet 1, 2. 4.
8.16. eligantur quatuor termini . 2. 4.

+ 8. illi erunt continue proportionales ;
quiaj gadem ratio fcilicet dupfa a termiino
ad terminum continuo procedit: primus
enim 1 {e habet ad-fecundum 2, ficut idem
fecundus »ad tertium 4. deinde fecundus
2-{e habet ad tertium 4. quemadmodum

. idem tertius 4 {e habet ad quartum 8.

Non continue proportionales dicun-
tur quantitates. quando eadem ratio quaz

_eftinter primum & fecunduin non conti-
-nuatur inter fecundum & tertium, fed

- ibi interrupta demum inter tertium &
' quartum invenitur , ut in hifce numeris
12.6.8. 4. Ratioquaeft inter 12 & 6
non continuatur 6% 8, fedibiinterrup -

ta tranfit ad duos reliquos terminos 8
& 4, cum 8 numerum 4 toties conti-
neat quoties 12 continet 6. Hz autem

’ : quan-
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quantitates, ut fupra notavimus, gene-
ralinomine dicuntur Proportionales,

8. Cam vero prima quantitas
Jecundam pluribus vel panciori-
bus vicibus contineats quam ter-
tia continet quartam, tunc pri-
ma ad [ecundumn dicitur haoere
majorem vel minorcin ralionens
quam terlia ad quartain.

v .

Ponantur quatuor numcri 8. 2. 6. 3,
ex quibus primus 8 fecundum numerum
2 pluribus vicibus (fcilicet quatuar) con.-
tincat quam tertius 6 quartum 3. (quiil-
lum bis continet), ratio quam 8 habet
ad 2 eritmajorratione 6 ad 3. Ex ratio-
nis enim natura fupra vidimus rationem §

.« . p . 8
ad 2 exprimi poffe per fraltionem =

(cvjus valoreft 4), ut & rationemé6 & -

2, per fraltionem 7 (que tantum 2 va-
let) Cum autem fra&io prima fecynda
major fit, patet etiamiimmediateex ra-
tionis natura primam rationem fecunda
effe majorem.

Deinde ex quatuor numeris 12. 6,8 2,

primus numerus 12 fecundum 6 pauéicl))ﬁ-’
- us

e



Liser QuiNTus 337

bus vicibus contineat (fc, bis) quam ter.
tius $ quartum 2 (utpote quater) : erit fra-
I £ . . 8- . . .
&io ~ minor fratione - quippe pri-
ma valet tantnm 2 fecundavero 4. Cum
autcwn fractio & ratio unum idemque fo.
nent, etiam primam rationem fecunda
minorem effe patebit, :

. 9. Proportio vero in tribus ad
wiinimum terminus con@st.
Qualibet ratio duos requirit terminos:

unum antecedentem & unum confequen-
tedh : Prdportio vero duasad minimum -
exigit rationes: adeoque quatuor po-
ftulic terminos : qui exprefle ctiam re-
quiruntur {i proportio non fit ccntinug : fi
vero proportio conftituatur continua, tres
.termini fofficiunt, & tum medium bis fu~
n_]endp idem eft ac fi quatuor effent pofiti,
Quemadmodum in numeris 2. 4. 8. vel .
16. 8. 4. velaliis tribus quibuslibet , ra-
tio primi ad fecundum eft prima: ratio

. vero ejuldem fecurtdi ad tertium eft al-
tera, quz duz unam conflitwunt pros
POIIIOI’ICm. :

Vv 10, Cum
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10. Cum tres quantitates propor=
tionales fusrint s prima adtertiam
dicitur duplicatam habere ratio-
nems eam quam eadem prima ba-
bet ad fecundam.

At vero cum quatuor quanti-
vates fuerint continue proportio-
tionales ; prima ad quirtam di-
citur tr:p!z'mmm habere eam ra-
tionem , Quam eadem prima ha-
bet ad fecundam.
Lt fic porro umo applius, ,
guamdiu proportio ex/z‘:z‘erzt .
(‘41idam putant rationem duplam &
rationem duplicatam, unam & candem
rem fignificare, que duotamen accura-
te a fc tvicem funt diftinguenda. +
Ratio enim duplamtercedlt inter, duas
quantitatcs (Cll numecros , quorum unus
alterum preecife bis contineti quemad-
modum numeri 8 ad 4. velGas. fimt in

rationedupla: cujus Correlarum ratio fub

dupla eft in ruuombus 4 ad 8 vel
326

Duplicata vero ratio ctiam invenitue

. in
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In numeris , ubi rationis duplz ne mini.-
anum apparet veftigiom. Exemplo gratia
in hifce tribus numeris commLe propor-
tionalibus 3.9.27. ratio quam primus 3
ad tegtium 27 eft duplicata rationis quam
idem numerus primus 3 habet ad Iccum
dum 9 licet nulla inter illos inveniatur
dupla; unde patet rationgm duplam &
duplicatam fignificare res toto ccelo di-
verfas,

Dicitur autem ifta ratio duplicata,
qula [3[]0 qum Clt mtcr Pﬂn]lll]‘l noume-
rum & fecunduh, inter fecundum &
tertium adhuc femel quafi repeticur,
Notandum autem eft hanc rationis repe-
titionem non aliter concipiendam cfle
quam per formam \Tulnyl cationis jitaut
pofitis rationis tern.inus 3ad g, ad repe-
tendam adhuc femel eandem rationen:
iilius termini per fe ipfos debere multi-
plicari, fcilicer 3 per 3 & g per 9. utob.
tincatur ratio terminorum 9 ad 81, que
ratio erit duplicata rationis 3 ad o

Adeoque primusterminus 3 {c habebit
ad tertium 27 ut 9 ad 81, Illos quippe
numeros cfle proporaienales evidenter ex
rationis & proportianalium natura antea
tradita fit musife{lum, cumnin, primus

Vv 2 5
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3 infecundo 27 tot vicibus (fcilicet no-
vies) continetur , quot vicibus tertius ¢
continetur ingquarto 81.

Si j#m porro ponantur quatuor conti-
nue proportionales ». 4. 8. 16, ratio qua
eftinter ptimum 2 & fecundum 4, pri-
ma vicerepetitur inter fecundum 4 & ter-
tium 8; & deindefecundaviceinter ter-
thin 8 & quartum 16, Quz repetitio
cun per muluplicationem fiat , ut ra-
tionis 2 ad 4 inveniaturtriplicata, ter-
mini 2 & 4 primo debentper {e ipfos
multiplicari; cujus mul¥iplicationis produ-
&is 4 & 16 adhuc femel pereofdem ter-
mincs 2 & 4 multiplicatis obtinebuntux
termini 8 & 64, conflituentes quafitam
rationem triplicatam. Terminosenim 2.
16: 8. 64. efleinter {e proportionales ex
nattira’ra:jonis facile probaripoteft. "

Cazterum ex his omnibus notandum
venit, rationem duplicatam nihil aliud
£lle quam rationem quadratorum, quaz
a proppfitz rationis terminis fiunt, Ra-
tioncin autem triplicatam alicujus fatio-
nis unam eandemque effe cum ratio=
ne cuborum , qui a terminis fiunt.

11. Homologe quantitates (in
quatuor propertionalibus) dicun-
* : Cotur
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tur effe antecedentes quidem ante-
. cedentibus , confequentes vero con-

[equentibus.

»
Sint quatuor preportionales 2. 4. 3.
6. quantitas prima 2 & tertia 3 funt utri-
ufque rreionis antecedentes, adcoque ho-
mologz feu ejufdem naturz rem fignifi-
cantes: dua vero reliqu# fc. fecunda 4
& quarta 6 , quia utrivfque rationcs
fun't confequentes, fimiliter funt homo-
logz, T o
’ ‘ ) _':. . 2y -
» Demodis argumentandi.
L)

Cum Mathematici ex quatuor propor-

tionalibus non unam tantum fed plures

eliciant conclufianes , quas modos feu
formilas argumentandi. vocant; Egjcli-
des illos ad fex revocat, qui fotidem fe-
quentibus proponuntur definitionibus ,
& in hoc libro § totidem fere propoli-
tionibus demonftrantur. .

12. Alterna ratio eff funptio

‘antecedentis ad gntecedemtem .

& confequontis ad confequen-
tem. .

Vv 3'® Sint

i)
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Sint quatuor quantitates proportio.

nales
12— 6 = 81 4,

In quibus 12 & 8 fintantécedentes;
rcliqui vero 6 &4dbnfequentes, alter-
nando erit

127w 8 61 42
. Hoceft Astecedens 12 eft ad antece-
dentem § , ficut conlequens 6 ad confe-
quentem 4. Id quod demonfiratur
prop. 16. '

13. Jnwerfs ratio eff fumptio
confcquentis inflar. antecedentis
ad antecedentem veliit confequen-
tem. -

S; Ponantur quatuor proportlonale§
— 6 = 814
Ratione, inyerfa fit erit.
6 — 122 418,
Seu ordine retrogrado priorem pro-
portionem legendo .
4—82= 6112

—

(™
14. Com/)of itip raticnis eff

fumpm amecm’enn: cuim confe-
quezzte
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guente velut unius ad ipfum con-
Jequentem. '
Sint iterum quatuor proportionales
Per compolitionem rationjs dicimus,
12-1-6 814
LT =6 S . I 4.
fea 18 Ceuaz 4

Hoc eft prima quantitas una cum fe-
cunda fefe habet ad ipfam fecundam ficut
tertiacum quartaad ipfam quartam., Hu-
jus demonftrationemvide prep. 18.

5. Divifio rationis eff [um-

tioexceffus, quoantecedsns [upe~
rat confequentem s.ad ipfum con-

[equentem.
Sint quatuor proportionales, |
18 — 6= 12l g4,
Per divifionem rationis proportio fic
flabic, -
18-6 - 124 .
Seurz 6= “fey 8 L4
Hoc eft primus terminus minus feu
dempto {ccundo fe habet ad'ipfum fe-
: cun-
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cundum , quemadmodum tertius mipus
feu dempto quarto ad iplum quartum.
Hic argumentandi modus demonftratur

ptop. 17.

15. Converfio rationis eff fum-
ptio antecedentis ad exceffum ,
quo antecedens [uperat ipfum con-

fequens.

Propofiti fint quatwor proportionales.
18 — 6 — I 4.
8 : = I.z : 4 _
Per convérfienem rationis hanc habe-
mus propo;txqpeén.' &
) § o TSI 12— 4.
: 12 1 —~4

IS~ 12 —_
feurz — .7, feu$

‘Hoc eR primus {e habetad ipfum pri-
mum minusTeu dempto fecundo, quema

admoduin. tériius’fe haber adipflumter-

tium minus fg'u demptoquarto. Hzc de-
. montftratar in Coroll, prop. 17,

17. Ex aqualitate ratio eff .,
[i plures duabus fint quantitates 5
& bis alie multitudine jmres. x
que bine fumantur in ea
: s70-

-

——

emra-~ .
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, Bione;s cum wt in primis quanti-

tatibus prima adultimam, fic ¢

in [ecandis prima ad wliimam [e
habeat. :

Sinttres quantitates, 12. 6. 4.

Etadhuctresaliz. €. 3. 2.

Per rationem quz eft ex aqualitate-
concludinius ’

12 ~4= 613,

Hoc eft prima fuperiorum fe habet ad
foan ulimam , quemadmedum prima
inferiorum ad fuam certiam, ~ . ‘

Quia #utent hzc conglufio duobus

. modis ex iftis fex quantitetibugelicicur ,
duplex etiam fe,aperit ex wqualitate sa-
tio; fc, Ordinata & Perturbata.® ‘

18. Ordinata proportio ¢ff ,
cum fuerit (pofitis [cilicet - fex
quantitatsbus) ut privia [uperia-
rumad [uam [ecundam , ita pri-
ma inferiorum ad fuam [ecundam

- deinde ut fecunda fuperiorum ad
Juam wltimam, ita fecunda infe-
riorim ad [uam u'timam : & con-

Xx clk-
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cluditur quod prima [uperiorum
[e habeat ad [uam ultimam , quem-
admodum  prima inferiorum ad
fuam ultimam.

Sinttres quantitates 12. 6. 4. -
Ettresaliz 6. 3. 2.
Inquibus 12 —6=.613,
" Deinde 6 —4= 312,
Proportio ex zquoordinata fic ftabit.
12 == 4- — 6 l 2,
Hujus modi demonfrationem vide
prop. 22.
Ceterum hac proportio dicitur Ordi-

nata , quia&in fuperioribus & in infe-
rioribut curdem fervat ordinem.

. 19. Perturbata autem propor-
tivefl, cum pofitistribus quanti-

 atibus & aliss tribus ; ut in [upe-

rioribus prima [e habeat ad fuam
[ecundam, ficin inferioribus [e-
cunda ad fuam ultimam : & infu-
perioribus fecunda ad [uam ulii-
mams ita in inferioribus prima
ad fuam fecundam: & concludi-

- tur
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tur : quod prima [aperiorum [e
ita habeat ad [uam ultimam
quemadmodum prima gglerioram
ad [uam ultimam.

Sinttres quantitates 12. 6. 3.
Et aliz totidem 16, 8. 4.

lnquib,us. 17—G6= 8}4.
Ee 6 —3= 16.18.

Proportio ex 2quo perturbata fic erit
12— 3= 161 4.

Hujus demonftrationem vide pro.23.
Perturbata. dicitur hzc proportio,

quod in {uperioribus & inferioribus non

idem fervetur ordo, fedille quafi pertut-
betur,

LEMMA L~
Multiplicatio nibil eff aliud

quam multiplex additio: ficut e.

tiam divifio nibil aliud guam mul-
tiplex & compendiofa fubtractio.
.  DEMONSTRATIO. -

'Pars I, Sitnumerus ¢ multiplicandus
Xx 2 per
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per numerum 4, mihil aliud imperatum
eflt quam, utnumerus 6 toties fumatur,
feu repetatyr feu (ibi ipfiaddatur, quo-
ties unitas ®tontinetur in 4, fc. quater:
adeoque idem facimus five numerum &
multiplicemus per 4, five éundem qua-
tes ponam & illos quatuor numeros 4 in
unam fummam colligam , ¢um utrobi-
que obtineatur 24. '

Pars2, Si numerus 24 proponantur
dividendus per numerum 4, idem eftac
fiexaminandum effet, quoties’numerus
4224 pofit fubtrahi id quod in divifione
unica fubdu&ione fit divifore prius per
quotientem multiplicato cum fubtractio-
nes tot fieri poffint, quot unitates divi-
fionis contincat quotiens, Quare nulla
elt differentia five 2 4 dividatur per 4 five
4 a 24 fubtrahatur quoties fieri poteft
cum utrobique idem obtineatur quo-
ttens 6,

Notandum autem in multiplicatione
non femper opus effe ut multiplicatio re-
vera fiat, & numeri inter e commifce-
antur, utproduGum unico numero ex-
primatur; cum eadem multiplicatioalia
etiam forma defignari poffir, nimirum

multiplicatores juxta fe invicem {criben-
T do

{

[ —
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do interpofito figno - x

Ex. gr: it S multiplicandus per 4 fa-
&a multiplicatione obtinetur produum
32, quod etiim hoc modo exprimni po-
teflt 8 -x* 4.quod in pronuntiatione va-
lec 8 multiplicataperq4. :

Quz cxprimendi forma hoc habet
commodum quod jam pateat ad oculum
per quam operationern & ex quibus nu-
meris illud produ@um fitortum , quod

* in altero producto 32 nontamclare di-

ftingui poteft, cum illud ctiam ex multis
aliis additionibus & multiplicationibus
generari potaiflet.

Praterea fi produ®am 8 -x. 4 divi-
dendum fit per 4, omiflo numero 4 fcri~
bendum erit 8. vel {cribendumelt 4,
dividi debeat per 8.

Similiter in divifione non opus eftut
femper vera fiat divifio; cum quotiens
quafitus etiam alia forma poffit exprimi,
#1 nim. numero dividendo {fubferiba-
tur divifor inter utrumque ductalineola,

Ex. gr. oporteat dividerc numerum 32
per 8, fa&ta reali divifione ob.tinetur
quotiens 4, qui etiam defignari poflec

- . 1 -
per formamam fraGionis 5—4, qui quo-
Xx3 ticns
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tiens ia elocutione idem valet 32 partes
quart y feu 32+divifa per 4.

LEMMA IL

S7 duo aquales numeri per eun-
dem numerum multiplicentur , pro-
dulla erumt inter [e zqualia. Si
ucro per eundem numerum divi-
dantur s quotientes erunt equales.

DEMONSTRATIO.

1 Pars. Per Lemna 1 multiplicatio eft
multiplex & compendiofa additio: adeo-
que unus numerus multiplicandus toties
fibiadditur, quoties alter (qui priori po-
nitur 2qualis) {ibiipfiadditur : quiamul-
tiplicator utrimque ponitur idem: unde
patet idem fieri ac fi zqualibus 2qualia
addantur ; quando nimirum fumma (quz
producto zquivalent) inter fe funt 2 z-
quales: ,

2. DPars. Pegr idem Lemna » divifio
eft multiplex ac compendiofa fubtratio :
ergo ab uno nurero dividendo totics
fubtrahitur divifor quoties ab altero divi-
dendo (qui per hypothefin priori a'qungs

! e
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eft) fubtrahitur idem divifor - quare in
ifta divifione utrinque iden fit, ac fi ab
" zqualibus zqualia demantur ; quare refi-
dua (quz quotientibus @quivalent ) inter
fe funt zqualia. | bAxs.

LEMMA IIL

Si duo in aquales numeri per
eundem numerum muliiplicentur
producta erunt inter [e inzqualia.
8 wero per eundem diviforem di- -
vidaniur , quotsenies erunt mt-
les.

DEMONSTRATIO.

1Pars, Cum per Lemna 1 muleipli-
catio fit compendiofa Additio: fi duo
numeri inzquales per eundem numerum
multiplicentur, idem eit ac numerns ma-
jor toties fibi addatur quoties minor mi«
noi. At vero fiinzqaalibus 2qualiaad-
jiciantur,, 2 totafuntinzqualia per Ax. a Aty
4. Ergo etiam , fi numero ma)on
majot roties adjiciatur quoties minoriad-
ditar minori, prior fumma, quz hic
produto zquivalet , erit mazor al- )
tera,

2. Pars



352 - EucrLipis

2 Pars, Quia divifio nihil alied cft
quam compendiofafubtratio , fi duo nu-
meriinzquales per eundem numerum di-
vidantur, nihil aliud fit quam quod idem
numerus ab una parte a majori {ubtrahi-
tur , abalteraveroaminori,

Patet autem eundem numerum pluries
{ubtrahi a majoripofle quam a minori;cum
major eundem numcrum pluries contineat
quam mindr: &cum plures ifte ubtrattio~
nis vices conftituant majorem quotien -
tem , fequitur ex divilione majoris nume -
ri per alium quemlibet acquiri majorem
quotientem , quam €x minoris numerg
per eundem divilione.

LEMMA 1V.

87 idom mumerus vel dyo nume-
ri #quales per uumeros inequales
multiplicentur y produliaerunt in-
equalia & quidem productum
maforis multiplicatoris erit majus
producto mineris multiplicatoris.

Ut & [i dividantur per nume-
ros inequales 5 quotientes erunt
inequales. Major quidem ille ubi

. di-

e
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divifor eft mingr at verominor,
ubi drvifor eft major. |

- DEMONSTRATIO,

Hzc ex fuperioribus nullo negotio de-
duci poteft, 5
*  Quatuor hifce Lemmatibus pramiflis,
& qualicunque Arithmeticarum in fra-
Gionibus operationum notitia prafuppo-
fita, quedam fubjungimus Theorcma-
ta, quatanquam gencrale omnivm fera
totius libri qunti propolitionu:n demon-
fttandarusn fundamentum praftruimus,

THEOREMA 1

. Siquatuor quantitates [int pro-
portionales s producturm qued ori-
tar -ex multiplicatione extrema-
rum eft aquale producto multipli-
carionis mediarum.

DEMONSTRATIO.
Sint quatuor proportiomles.
Ratio 8 ad 4 eadem eft cum fratione
' Yy &
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. 8 . . . .
= & ratio 6 ad 3 exprimitur per fralio.
6 . . .
nem T ¢ quiaautem ratiopes funt eadem

feu xquale erunt quoque fra&xones in.
ter {e wter le zqumes.

Adeoque ~ 0 — .
umnque multipl. per 4.

8 0 ¢ ‘xi PerLemma 2.

Et

utrimque multipl. per 3,
8 .x- 34 -x. 6per Lem. 2,
Hoceft produ&um extremorum 8 &

3 per fe invicem mule phcatorum eft

aeq-mle sroduto mediorum etiam mul-
tpicatoram. - Q. E.D.

THEOREMA II.

8i duo produita (int inter fe 2~
gualiay unus multiplicator primi
produtli [e habet ad unum multi-:
plicatorem fecundi producti, quem=
adinodum reciproce alter mnltrpli-
cator ejuldem [ecundi produili fe
havet ad alterim multiplicatorénms
Drimz produili.
| De-
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DEMONSTRATIO,

Sint duo productainter fe zqualia,
8 .x- 304 -x. 6 per Lemnaa,
~utrimque divid, per 3,
.80 4 -x- 6.

per Lemna z,

utrinque divid. per 4.
8§ 6

—  — per Lemma 2.
4 3
Quz fra&tiones fi revocentur ad ratio-
nes. eri E

\

8 — 4. ot 6 ] 3- o
Quod juxtatenorem Theorematis E D,

, COROLLARIUM L

Eodemmodo poffet demontirari effe,

$ 8 —6 = 413,
Vel =6 = 413.

-Quz proportiones involvunt tum Al-
sernationem , tum inverfam ctiamn ra-
tionems,

Yy2  Co:
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'COROLLARIUM IL

Hinc evidenter patet, fiqualibetcon-
que quatuor quantitates eo ordine fint po-
fitz, & produtum exrremarum produ-~
&o mediarum fuerit zquale, certiffime
inde concludi poffe,, iftas quatuor
quantitates €o ordine proportionales
clle. ’

SCHOLIUM.

_ Si quilibet datus numerus ex.gr, 24.
relolvatur in duos per quorum multiplica-
* tionem potuerit generari (quod hic qua-
ter poteft fierivel per 1in24. velper 2
in 12. vel per 3in 8. vel per 41in 6.) facile
probatur efle, ‘

I — 2= 121 240
Vel 2 —— 3 —~ 8112 0
Vel 3 —— 4= 61 8.
Vel 1 — 3 = 8§81 24
Vel 1 — 4= 61 24.
Vel 2 e 4 = 61 12, ,
- Et fic_de quolibet alio numero dato.

Theore-
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THEOREMA 117

Si ex quatuor guantitatibus
pritna ad_[ecundan majorem ba-
beat rationems y quain tertia ad

quarlam : produllumn quod fit per

multiplicationem extremaram via-
jus erit producto mediarum.

DEMONSTRATIO.

Sit in quatuor hifce quantxtatlbus
§ —~3 <4l

Erit {ecundum ante dlCta.
8 <4
3 Tz

utrimque multipl: per 3,
»8 < 3 :x.4perLemmas,
2.
——————— utrinque muleipl. per 2,
8 «x+ 2 <3 X% perLcmna;

Hoc eft produ@um extremorum 8 &
2 majus produ@to mediorum 3& 4.

Q E: D.
Yy 3 Theors-
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THEOREM A IV
Si duo produﬁa fint inequalia,

priima quantitas multsplicans ma-
joris producti ad primam quanti-
atemn multiplicant em minoris pro-
duéli majorem habebst rationem ,
quam reciproce [ecunda quantitas
ejufdem minoris producti ad fe-
cundam quantstuiem majoris pro-
dulls.

DeEMONSTRATIO.

Sit ex prepofitis hifce produ&is :
8 .x-2 <3 -%x- 4.

utrmque divid. per 2,

8 <3 .x. 4 perLemnas.
2.

utrimque div., pers.
. 8

-

Hoceft redxgcndo hafcc fraGionesad
rationes

/8_--3 <g4la, QE.D.
: CO:

-

e — .




nd
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COROLLARIUM I

Eadem methodo faciie poffet demon-
ftrariefle

8 4 < 313,
Vel 2 3 <418,
Vel 2 4 <312,

COROLLARIUM .IL

- Hinc fequitur , fis quali betcunque
quatuor quantitates ordine fint pofite, &
produttum extremarum prodncto me-
diarum fit majus, firmiter concluden-
dumefle, primam ad fecundam habere
* majorem rationem, quam tertia hebet
~ ad quartam,

SCHOLIUM.

Si duo quilibet numeri inzquales 24
& 16 refofvantur in {uos multiplicationes

fc: 24 & 16.
- in in
1.24. . 1. 16.
2. 12, 2. 8.
3. 8 4 4
4- 6:

E
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ex hoc Theoremate patet efle .

Vel 1 1 <16l 24,

Vel 1 2 <4 8124,

Vel 1 4 < 4l24.
Deinde

Vel 2 1 < 161120
Vel 2 — 2 < 8112
Vel 2 — 4 < 4112

%oftea.
Vel 3—1 «1618.
Vel 3=—2 < 818.

Denique
Vel 4—1 < 16]6.
Vel 4—2 < 816,
Vel j——g < 318
Prater alias 36 majoritatis proportia-
nes, quz ex hifce nnmeris elici poflunt.
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“THEOREMA 5.

Si ex quatuor quantitatibus
prima ad [ecundam minorem ha-
beat rationem , quam tertia ad
quartam ; productum quod fit per
multiplicationem extremarum i~
nus erit produiio mediarum.

DEMONSTRATIO.

Sitin quatuor hifce quantitatibus
4 —2v7 813

Erit -:- '.>-§§
utrinque multipl. per 3.

"L'—;.—.i # 8. Per Lemma 3.

utrinque multipl. per 2.
4 +x+ 3> 8 .x. 2,per Lemma3,

Hoc et produGum extremarum 4
& 3 eft mings produo mediarum
2 & '

Zz Theore-
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THEOREMA 6.

Si duo produiia fimt inequalia,
prima quantitas multiplicans mé-
noris produiii ad primam quanti-
tatem multiplicantem majoris
produéli minorem habebit ratio-
nem . quam reciprocé [ecunda
quantitas €ju[dem maforis produ-
¢%s ad [ecundam quantitatem mi-
noris produtti.

DEMONSTRATIO.
Sit ex duobus hifce producis,

4 +x- 37> 8 <X 2/
——atrinque divid. per 2,

‘1'_’5‘_’___3 g 8 Per Lemtng 3.
=———————utrinque div, per per 3,

4> E per Lemma 3.
: 3

Hoc eft redigendo ad rationes
4—=27” 813 .
.. Co.
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COROLLARIUM I

Eadem methodo facile poffet demon-
ftrari. quod fir

48> 213
Vel 3 — 8> 214.
Vel 3—2p> 814.

COROLLARIUM.IL

Hinc patet fi qua:hbctcunque qua-~
tuor quantitates ordine fint pofite, &
produ@um extremarum fit minus prow
du@&o mediarum, certiffime concludi,
primam ad fecundam habere minorem ra-
tionem, quam tertiaad quartam.

SCHOLIUM.

Siduo thbet numeri inzquales 16 &
24 refolvantur in fuos multiplicatores ; ~

fc:16. 24

in
1. 16/ 1.24.
2. 8. C 2412
4. 4 3. 8.
4. 6.

Zz 3 Ex
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Ex hoc Theoremate patet efie

1= 1% 24116,
Veli — 2> 12116
Velr— 3. 8116,
Veli— 42> 6116

Prexterea,
Vel 2 — 1 5 2418,
"y Vel 2 — 2 > 1218
. Vel 2 —3» 818,
Vel 2 w4 5> 618,
Denique

Vel 4 —10> 2414,
Vel 4 — 2 1214,
Vel 4 — 3% 814/
Vel 445 614,

. Prater alias 36 mineritatis propor-
tiones , quz ex hifce numerss deduci
poflunt. _

“Jam fequuntur ipfe Libri quinti

Propofitiones.

Pro-




i
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ProrosiTiO [

Si funt quotcunque magnituds-
mes [eu quantitates proportionales

ABC D.E.F. qzte}nadmodum

[e habuerst unaantecedentium ad
[iam confequentem , ita ommes
antecedentes G fimul [é habebunt
ad ommes confequentes etiam fimul
Jumptas H.

DEMONSTRATIOQ,

Sintin eadem inter fe ratione
A 3—1BH
C 6—..2.D}A
E 9—3 FJ) F
Gi18—6H.,

Demonftrandum eft effe fummam ad
fummam ut quzlibet antecedensad fuam
confequentem,

Hoceft 18—6= 3l 1.
Deinde 18——6— 6!z,
Denique 18 —6= 9l 3.

Quia in qualibet proportione produ-
&um extremorum faQa multiplicatione
elt zquale producto mediorum, quatuor
ﬂlarum termini funt  proportionales.

Zz 3 ‘Pro~

!

2 2Cér0l\
oL, 2.



s Theor,
2

bAzx 2
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ProrosiTio IL &XXIV.,
Si prima A ad fecundam B eandem ba-

buerit rationem , quam sertia C ad quartam

D s habuerit autem & quinta E ad fecundam

B eandem rationem qsam [exta E adquar-

tam D; Etiam G, compofita prima cum
quinta ad fecundam B , eandem bhabebit
rationem quam H tertia cum [exta ad quar-
tamD. s

DEMONSTRATIO.

A B cC D
Sitg ——2 — 61 3 A
_E1o F Iy !
Gig “Hau

Si inftituatur multiplicatio, produ@a erunt
zqualia, ergu (a)iftz quantitates funt proportio=
nla es.

Aliter

4 &

2 3
10 1§
-0 =

704
oy mi;. velin proportione.
2

422t 13, QED

Pro”

e




——
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Pro posttio IIL

Si quatuor quantitates A.B.C.D. fint
proportionaler s & prima A & tevtia C per
eundem quemlibet numerum G multiplicen-
tar : produitum primum E fe habebit ad (o
cundam By quemadmodum.produiium (e-
cundum F ad quariam D,

DEMONSTRATIO.

A B CD ’
47—-2:613.}M.

G 2 Gz

———

ES8 Fia ,
Demonftrandum eft

E B F D

8 ——2 = 12 1 3.
‘1dquod (a) exinde patet, quod produtaey-
tremorum & medioram funt €qualia,
Aliter

& ‘Theor.
2

408
2 3
utrimque multipl, pera.

8 0!* Lemnaa.

2 3
Hoc eft in proportione

-_— 2 = 12 } 3.

Pro-
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PRoroSITIO IV,

8i quatuor gnantitates 4. B, C.D, fint
proportionales; prima vero A & tertiaC,
per quemlibet eundem numernm G multi-
plicentar 3 8t & fecunda B & tertia D per
alium numerum K. quétuor ifta prodicts
inter fe proportionalia erunt,

DEMONSTRATIO,
Sint quatuor proportionalcs
A B C D~
4~——2z 61 3m
G2 K3 G2Kjy3
E 8L 6 Fiz My
Demonftrandum cft quatuor produia E.L,
P. M. efle proportionalia ieu :
B~ 6= 12l9g. °~
Quod ex Theor. 2 fequitur, quia facta mul-
tiplicatione produta extremorum & mediorum

inter fe {unt zqualia.
-Aliter

‘8
3 3
multipl. pera.

g .
=~ 0 2 Lemma 2.
2 3

divide per 3,

2pon peridem Lemmaz.
6 9
Hoc eltin proportions
8=~—6= 12lo
. Pro-
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PROPOSITIO V. XIX.

Si totum Aadtotum B eandem
Dabuerit rationem , gquam ablata
“pars C ad partem ablatamnD : e-
Liam parsreliqua E ad partemre-
lgquam F, eandem hasebit ratio-
nem s quamtolum A adtotum B.

DEI\?IONSTRATIO.
A 8 4 B
Cos 3 D/S

Etic E F A B.
: 2—1=8 1 4.

Quia produ&a funt aequaha
per Theor. 2.

Aag PROY
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Prorositio VL

8i prima A ad fecundam Bean.
dem babuerit rationem, quamter-
tia C ad quartam D, habuerit -
autem & guinta E ad fecundam
B eandemrationem quam [extaF
ad quartamD. Si quinta E [ub-
trabatur a prima A, & fexta F
actertiaC 5, o

Vel refiduum primum G erit -
guale fecunde B & refiduum fe-
cunaum H equale quart e D.

Vetrefiduum primum G (e habe -
bit ad [ecundam B ficut refiduum
Jecundum H ad quartam D.

-DEMONSTRATIO.
CASUS L.

A B C’ D

12~ 2 = 18 1 3.}5

E 10 . . Fis, ’
G2 H ;.

CA-
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CASUS IL
A B C D
12— 2= 18 1 345
E 4 Fé6
EaeG B H- D.
- 8e—2Z 22 3 \
- “Per Theor.2

" Alter,
CASUS L
I g 8 a
2 3. S
Yo Y
2 3

2 3. !
By 0 T p:r Axfoma 3,
Eritin proportione, quz ex rationis z-
qualitatis
2 — 2 = 3 D
CASUS 1L
Y] lS]
R

3y
6

NN Nl::'

N -
3
i Ry
. 3.

Hocelt in proportionc

8§ — 2 = 121 3.
Aaa 2 Pro-
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ProrosiTio VII.

1. . ZLyqnales A & Aad ean-
dem C eandem habent ratumem

2. Et eadens C ad Zquales A
& A eandem habet ralionem.

DEMONSTRnrlo;

Pars I,

A, C A C
1P — 4 = 1214.

PARS II.

C A C A
4 —122 4 1 120

Quia utrobique produéta funt
- zqualia. perTh:z. ,

~ Pro-




LisEr QuiNTus. 373

Prorositio VIII.

Y. Inegualinm quantitatum A.
B.major A ad eandem C mzjorem

" rationem hubet y quain minor B.

2. Et eaders C ad minorem B
majorem habet rationem quam ad
majorem A. \

DEMONSTRATIO.
_ Pars L
A B
16 < 8 exhypoth,
—ucrinque divide pers. C.

6.8 per Lemma 3
5 < '

Hoc eft in proportione
16 — 5 < 815

‘ - Pars IL
5 0 s
’ g > 16,SD’ :

% |- .I.g per Lemma 4,

Hoc elt in proportionc,
5 — 8 <€ 5 1 16.
Aaa 3 Pro-
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ProrosiTtio 1X.
1. 8i A & Badeandem C ba-

beant eandem rationem 5 ille 2~
" quales inter [eerunt. .

2. Er fieadem Gad A¢» B ba-
beat eandem ratiomem, iz iti-
demn equales erunt.

DEMONSTRATIO.

Pars L.
A C B C
Iy~ 4= 1§ l. 4e
Ergo = 2
4

‘muliipl. per 4.

15 0 15,
Pars IL
C H C B
4—-152= 41 a5
Ergo‘ 40 4
15 « 15 .
mult. peris.
35 -x- 4015 -x. g.perLem, 2.
div.per 4.
15 O 15, per idem Lemma 2,
’ PIO;

°

——
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ProrositTt10. X,

1. 8; A ad C majoremratio~
nem habet quam B adeandemCy
erit A major guam C. ’

2. At [i eadem Cad Bmajorem
ratwnem habuerit quam ad A, erit
B minor guiam A.

DEMONSTRATIO,
PARS L.

mult, per 4.
16 < 8. perLemma3.,

PARS 11,
C B C A
4— 8 <4 11,
4 o4 .
T 7
- : Multipl. per 8.
¢ < 4-x
16

8 per Lemma,

Mul.
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Multipl. per 16.

4 -%x+ 16 <4 .x 8+Lem.3,
L div, per 4.

o 16 < 8 '

Alio modo. -
A CBC
'16---4. <8l4.
Ergog4 .x. 16 <4 -x. 8. The,;.
-t _div. perg4,
16 <« 8, Lemma 3,

PARS IL B

C B C A
. 4—8 <4 li6.
Ergo4 .x. 16 < ;x. 8, Theor. 4.
: div: perq.
16 < 8. Lemma3.,

PRO<
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PROPOSITIO XI.

Rationes y que eidem ration;
Junt exdem , velfimiles vel 2qua.

les, inter fe [unt eedem vel [imi.-
les vel zquales,

DEMONSTRATIO,
St8 ~—g= 613
Etio — 5~ 613

Ent§ eee'gq = 1015,

uia nimir, produ®a funt zqualia, per
p q P
Theop 2. Velfic,

8 6
— w.—'
4 3.
10 6
5 o 3.

Ergo 5, 0 A L.
4 5

Hocelt in proportione,
§ ~— 4 = 1001 5.

PROPOSITIO XII

Hec eft eadems cumprima y que
wideri poteft. .

Bbh . Pro-



378 Eucriprs

Prorositio XIII.
Si primaratio fit 2qualis fecun-
de ratzom 5 [ecunda vero fit ma -
jor tertid: (imiliter etiam prima
tertia mafor erst. -
DEMONSTRATIO,
Sit 16 ~— 8 = 1% ] 6.
Atvero12~—6 < 41 3.
Ergoi6—8 < 41 3.

Quia produ@um extremporum eft majus
produ&o ‘ mediorum. per 2 Coroll

T'heor: 4.

Vel hoc modo.

16 12

g% s

.Atqur < 3
3.

4

3

, Etin proportione -

16 wee 8 < 413

Ergo ._6 <

2 Pro-
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PROPOSITIO XI/.

Si quatuer proportionalium A. B.C. D,
prima A fueritmajor tertia C 5 erit & fe-
cundamajor quarta D.

Si A equalis C eris B aqualis D,

Si Aminor C,erit Bminor D,

DEMONSTRATIO.
. £ASUS L ‘

A B C D
12—=8= 61 4.
Ergorz -x. 40 8 -x. 61 Div

12 <6 [
4.  » 8. perLemmag.
CASUS 1L

A B C D,
1Ne——g= 121 4. .
Ergorz "x- 4012 +x* 4'}D

12 D 12 '
4 0 12. Per Lemmaa,.
CASUS IIL

A B C D.

-—-6: 8 l I2.

Freogq +x: 12306 «x. 8.
B4 > 8 }D'

) < 6. Lemmag.
" Bbb 2 Pro-
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ProrosiTtio XV.

Si due quantitates A & Be-
qualibus vicibus fumantar feu per
eundem numerum multiplicentur
Jumme [eu produita habebunt in-
ter [e eandem rationem quam ha-
bent pofit 2 quantitates H& B.

&
DL, MONSTRATIO,
A B
;* ‘: M.

Ernit 8 —— 242 4 1 120
Quia produca {unt zqualia, Theor: 2;

SCHOLIUM

Siezdem quantitates A & B per eun-
dem numeram dividantur , quotientes
+ipfis quantitatibus proportionales erunt,

A B
;} I:}D;

206 14 1 12, perTh—Z:

Pro;

PER—
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Prorostitio XVI.
8t quatuor quantitates 4.B.C.

D. proportionales fuerint, ille e-
tiam viciffim proportionales erunt.

DEMONSTRATIO.

A B C D
16—8 = 41 2. _
Erit etiam viciffim , feu permutando.
16—4= 813,

Quia faGa multiplicatione producta
funt 2qualia, pet Theor: 2.

SCHOLIUOM.

Commode hic ‘demonftratur ratio in-
verfa. Sint Proportionales,

A B C D.
16—8 = 4 1 2

Erit per Theor. I.
16 .x- 208 .x- 4.

Ergo per Theor: 2.
2—g= 8136 Q.E.D.

Bbb 3 Pro-
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PROPOSITIO XVIL

87 compofite quantitates pro-
portionales fuerint , ille quogue di-
vif& proporiionales erunt.

DEMONSTRATIO.
A B C D.
16—12= 81 6.
+ Erit quoque dividendo.
16 - 12 86 16,
fen 2

1d quod multiplicatione probatur
per Theor, 2.

Vel alio modo per prop: 6 hujus

16—~ 122 8,16
12 6 \S

p——

o
—

fcu

4— 1222 1. Q.D.E.
SCHOLIUM.

Cum ratio converfa commade hicin-

feri poffit, f{int proportionales.

16 —

16 — 12 = 81 6.
Erit convertendo
16 -~ 12

= g1 3=

f. 4 f. 2.

Quia nim: produ@a funt zqualia.
pet Theor: 2.

————

Pro-
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ProrosiTio XVIIIL

§i divife quantitates propor-
tionales fuerint y ille quoque com-
pofite proportionales erunt.

DEMONSTRATIO.
A B C D.
4— 122 2 1 6

Erit componendo.
=12 26
[ 56 12 = ( 5 | 'S

Per Theor: 2. cum producta fint zqualia,

Aliter per prop. 3. hujus.
4,—— 125 2 I 6 )A

‘ 12
. 16'-—*12.: g§16.

— SIEDEY"

PROPOSITIO XIX.

Vide propof. §. qme cum bac ef§
eadem.

. S
w ProPosiTiO XX,

Hac demonfirabitur pofipr.23.

_Pro-
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PROPOSITIO XXI
Et hec poft propof. 23.

PROPOSITIO XXII

8i fuerint quotcungue quantita.
tes A .B.C. & alie numero £qua-
lesD.E.F. fuerit autem ordinate
ut AdYB. ficD adE: & ur B.
adCita EadF: ille ex equalita-
teordinata in eadem ratione erunt 3
boc et Aad C.us D ad F,

DEMONSTRATIO.
Pofitz fint quantitatos )
A ‘B C, .
16 8 4. i
D E F
12 6 3. )
Trautfit \

A B D E
16—8 = 121 6.
Et.

B C E .
8 4= 61 3




P
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Erit ex zqualitate ordinata,

A C D F.

16 =~ 4 = 121 3.
.‘Per multiplicationem extremorum &
mediorum juxta Theor: 2.

Aliomodo
68 = 1216 8——g— 613
vicifim 16.V, vicifim 16. V.
26—127 816 8—0 4130
Atqui éiam '
4 — 3= 8le:
Ergo 11. V.
16 — 122 413,
Frvicilim16. V.,
A C D FE
16 — 4 = 1213
‘ . i»

Hifce fic demonttratis dicit propofi-
tio 20.

Siprima A fuerit < tertia C, etiam
quartam Dfore <fexta F, .

SiAfit20 C. foreD 0 F.

SiAfits C, foreD > F.

Qux omniaex prop; 14 patent fiulti-
ma proportio permutetur ut fit
16 — 12 = 413,
Ccc Pro-
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ProrosiTtio XXIIiI

5% fuerint tres quantitates A.
B.C, &ralietres D.E.F, fue-
rit autem perturbate ut A ad Bita
EawF; &utBadCitaDad
E: illeex aqualitate perturbata
incadem ratione erumt fe. 2erit ad
CutD adF.

DEMONSTRATIO.

Pofitz fint quantitates A B C.
' 16 8 2.
D EF
24 6-3.
Ttaut fir
16 — §= 6°1 3.
Et
8 — 2 2416,
Erit ex zquo
16— 2= 2413
Quia mulriplicando acquiruntur pro-
du&a azqualia. Ergo per Theor. 2. illz
quantitates proportionales.

' Alio
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Alio modo .
—8=613. |8=2Z2416,
Ergo Theor. L Theor. L.

3% 1608 -2.6. 8.2, 602 -x- 24
Ergo per Axz. L
3:°% 1602 «2v 24
Adeogque per Theor. 2.

A C D F.
16 w2 =241 32
" Quibus pofitis dxcxt propofitioar,
Si fit-Pprima A < tertia C, etiam
uartam D fore majorem fexta F.
SiA ﬁtx) C,foreDm Fo
*SiAfie> C.foreD > F,

Quz omnia rurfus ex 14.V. patent ,
fi uléima proportio pesnutetur, ut fit
16 — 24 = 21 3.

S

ProrosiTtio XXIV.

Hec eff eadem cum drop.
que pideri potefs.

Ccc 2 Pro-
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ProrosiTio XXV.

8iguatuor quantitates 4. B. C.
“D. proportionales fuerint: maxi-
ma A fimul cum minima D. reli-
quis duabus B. C. fimul fumptis

majores erunt. .

DEMONSTRATIO.]
A B *¥C D
12—4=9 | 3.
Permutando 16. V.
——o= 4l3. <acx hyp,
‘ndividgndo‘ll' 7-3\’- l Ergloz 9 4 3.x IZ.P\‘I.j
3—9 = 113
JAtqui 9 <3
Ergo3 <1 & \}A. Duz ultimz,
94-3D 913 C.D.
1243 S 49
Hocelt A & B fimul < B & C.
' Q. E. D.
Reliquz fequentes novem propofitio-
nes non funt Euclidis; poffunt tamen ,

¢adem, quaprzcedentes Euclidis, faci-
litate demonttrari. _

Pro-

e o TR T g L Ty ..
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ProposiTio XXVI.
" Siprima A ad [ecundars B ha-

buerit majorem rationem quam
tertia C ad quartam D, babebit
snvertendo quarta‘D adtertiam C
majoreny rationem quam [ecunda
B ad primam A. '

DEMONSTRATIO.
A.-B C D
Sit 8— 4 <5 13.
Erit perTheor.3.
3-x°8<§5 X4
Ergo per Theor. 4.

35 S418

Q.ED.

Ceec3 Pros
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PROPOSITIO XXVIIL.
Si prima A ad fecundam B ba-

buerit majorem rationem 5 gquams
tertia C adguariam D, habebit
quoque wvieiffim prima Aad ter-
tiam C, maforem rationem quams
[ecunda B adquartam D.

DEMONSTRATIO.

A B Cc D
Sit 8- 4 <5 13 |
Erit8 -x. 3 <y -x- 4Thj3.

Ergo per Theor: 4.
8§ — 5 <4ls.

Q.E. D.

<

N PKO; N
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pRrorosiTio. XXVIIL

Si prima A ad fecundam B ha-
buerit - majorem rationem quam
tertia C ad quartam D. habebit
quoque compofita prima cum f[e-
csnda ad ipfam [ecundam Bmajo-
rem ratjonem quam compofitater-
%amm quarta ad ipfam quartam

" DEMONSTRATIO.

A B C D.
Sitg§ == 4 <5 1 3.

rit quoque
81-4 s—t3 .
feu 12 —4 < feu 8 L.

Quia produ@um extremorum eft ma.
jus pro ducto mediorum. per Theor: 4.
Aliter.® :

12 3
—y < —— Ax. 4.
4 3.

Hocett 12 — 4 < §1 3.
' Pro-
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‘Prorositi0 XXIX.

Si prima A ad fecundam B ba-
buerit maforemrationem quamter-
tiaCadquartam D, habebit di-
vidends prima minns few demta
Jecunda , ad ipfam [ecundam B
mrajorem rationenm quam tertia
minus [eu demptaquarta adipfame
quartamD.

DEMONSTRATIO.
A B C D.
Sit 12m 4 <81 3.
" Erit quoque '
Tl 4 §—
Teas 4 <f€u5 .
Pcr Theor. 4. Quia produftum ex-
tremorum eft ajus producto medio-

rum, Vel etiam hoc modo,
12 8
4 3 ;

_ 4 3
8 5

— < ... er Ax:
n P 51

Hoccltb-—~4 <515 QED.
- Pros
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PrOPOSITIO XXX.
Si prima A ad [ecundam B

majorem habuerit rationem, quam
tertia C ad quartam D 5 habebit
per rationis converfionem , prima
ad ipfam primam minus [ew dem-
pta fecunda majorem rationem
guam tertia ad ipfam tertiam mi-
nus quarta,

DeEMoNSTRATIO.

A B C D
12— 4 <81 3.
Demonftrandum eft quod fic
12—12 24> 8] 8—-3.
feu 8 feu s.
1Id quod patet ex multiplicatio-
tionem : quia nim. produétum
extremorum eft minusproda&to
mcdiorum, per Theorema 6.

D dd Pro.
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PROPOSITIO XXXI

Si fuerint tres quantitates A.
B.C. & aletres ‘D.E.F. fitque
major ratio prime priorum A ad
Jecundam B, quam prime pofie-
riorum D ad [sam fecundam E : u
& major ratio fecunde priorum B
ad fuam tertiam C, quam fecun-

de pofleriorum E ad fuam tertiam - |

E : Erit quoque ex 2qualitate or-
dinata mafor ratio prima priorum
Aad fuamtertiam C, quam pri-
me pofteriorum D , ad fuamter-
tiamF.

DEMONSTRATIO,
A B C '
16 8 4
D E F.

9 5 3.

Sit 16 —8 <9y
Et 8 — 4 <5 13.
Erit ex zquo.
16 — 4 < 9 1 3.
‘ d
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Id quod pater ex multiplicatione 5
cum produCtum extremorum fit majus
producto mediorum, per Theor: 4. .

Aliter.
16 — 8 < 9 1 Se
vicifim, 27. V.
16 — 9 < 8§15
Ec
8 v 4 < 51 3
vicifim. 27. V.
8§ —— 5 < 41 3

Ergo.
16 — 9 < 4 1 3
Viciffim, ’
16 — 4 <2 9 1 3.
Qg El Dc

Ddd 2 Pro~
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PROP‘_OSITIO.AXXIX".

i fint tres quantitates A. B. C. “
& alie tres D.E.F. fitque ma-
jor ratio prime priorum A ad [uans
[ecundam B quam fecunde pofle-
riorum E ad [uamtertiam I : ut &
ratio [ecunde priorum B ad fuam
tertiam C major quam prime po-
feriorum D ad [uam [ecundam E
Erit quoque ex #qualitate pertur-
batamajor ratioprime priorum A
ad (uam tertiam C, quam prime
pofierioramD ad fuamtertiam I,

DEMONSTRATIO.
A B C
16 8 5
D E FE
9 6 4

"Sit 16 -8 < 614
Ut& 8 =5 <916,
Erit ex zquo.
16~—35 <9glg4. ,
" Ped
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Per Theor: 4. Quia {cilicet produ-
&um extremorum efl majus produ@o
mediorum.

Alio modo.

16— 8 <61l4.
Ergo16 .zx- 4 <8 .x-6.

) Et :
8 —5<9l6.
8 s X 6 <5 ox. 9.
Ergo,
16 “Xeo 4 <5 -x.9:
Adeoque 16 5 <9l 4.
1 per Theor: 4. 4

Ddd 3  Pre.
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ProrosiTtO 'XXXIII.

Si fueric major vatio totius
A adtotum B, quam ablati
ad ablatum D , erit € reliqui
E ad religuum F major ratio
quam totius A ad totum ‘B,

S

DEMONSTRATIO.

Sint in majori ratione tota

A. B. \
12
qaam partes 4 3 D/
Erit8—3 <1zl6.

Per Theor: 4. quia productum
extremorum cft majus produtto
mediorum.

Pro-
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ProrosiTi o XXX]IV.

St funt quotcunque quantita-
tes, A. B. C. ¢ ale ;equa/e:
numero ‘D.E..F. fitque major
ratio prima priorum A ad pri-
mam pofieriorum D, quam [e
cunde B ad fecundam E: ut ¢
Jecunde B ad fecundam E major,
quam tertie ("ad tertiam F, ¢
fic diinceps.

1. Habebunt omnes priores |
fimul A. “B. C. ad omnes pofterio~
res fin mul D. E. F. majorem ra-
tionem , quam omnes prmm B.
( reltﬁa prima A, ad omnes
pofteriores E. F. reli(;’t’a quoque -
prima D.

2. Minotem autem quam pri-
ma priorum. eA ad primam po-

[fleriorum F. .
| 3- Ma-
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3. Majorem denique quans
wltima priorum [ ad ultimam
j)o/leriorum‘ F.

DEMONSTRATIO.
Pofitz fint quantitates
Priores Pofteriores.
A 12 - D6
B 8 E s
C 4 F 3.
Suminz  24. 14. T

Pars . B-.L.C E--F.
24 — 14 <12 1 8.

PARS IL A .D.
4 — 14 7 121 6,
Pars I1IL C F.

24 — 14 < 4 . 3.

Partis 1 & 3 demonftratio pendet ex
Theoremate 4. quia produéta extremo -
rum funt majora productis mediorum,

Parsvero 2 demonltratur per The. 6,
quia produ&um estremorum eft minus
Produ&o mediorum, '

Finis Lisr1 QuinTI.

Eu-




EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER SEXTUS.

DEFINITIONES.

1. Mimiles figure rectilinee
funty que & angulos fingulos fin-
gulis equales bavent 5 atque etiam
latera, qu.e circum angulos #qua-
les (unty proportionalia, ‘

N A‘
:/\ ! D
B c E
D conftituendam figurarum re&i-
linearum fimilitudinem requirun-
tur duz conditiones.
1. Ut finguli fingulis initer fe fint @~
quales anguli A&D:B.&E:C&FE.
2. Ut latera circum iftos zquales an-

gufos {int proportionalia , fcil,
Eece Circa

.F\
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CircaA.D BA-__AC= FDIDF.
Circa B.E CB-_BAZ= FE IED.
CitccaC'F  BC —CAZ EF 1 FD.

Ergo fiunaex hifce conditionibus de-
ficiat, figurz nullo modo erunt fimiles:
quemadmodum quadratum & altera parte
longior figura, licet habeant omnes an-
gulos zquales, utpote retos, quia ve-
ro latera non habent proportionalia, fi-
milia dicenda non funt.

- 2. Reciproce figure funt ,cum
in wtraque figura antecedentes ¢
confequentes  rationum terming
fuerint. o

-C ko y
B'/ /G ‘
§ of I }
Quemadmodum in parallclogrammis.
AC. BF. & du@is diagonalibus in trian -

gu-

’

D

A ——
‘\
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gulis ABC. BEF. fifit AB in prima fi-*

guraad BG fecundz, ficutreciproce EB

fecund e ad BC primz, illz dicunturre-
ciprocz.

3. Retta AB dicitur [é6la effe
fecundum extremam & mediam
rationem, cum fuerst uttota AB
ad majus [egmegtum AC.itaidem
mafus [egmentum- AC ad minas
[egmentum CB.

A c B

In propofitione 11, Libri II. Eucli-
des docuit fecare lineam ica ut 2 fubtota

~linea AB & minori fegmento CB com-

prehenfum fic 2quale ) majoris fegmenti
AC: quod unum & idemeffe cum hac
Definitione videri poteft ex prop:30. VI
Unde patet 11, Ik hicinter Definitio-
nes reponi.

Caterum ob multiplicem illius ufum
Geometris hzc proportio diviga di-
citur,

Ece 2 4o Ab
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4o Altitudo cujulque fizure ofp
linea perpendicularis AD, ab il-
lius <vertice ad ipfam bafin vel il-
lius productam demiffa.

Cum menfura cujuflque rei debeat ef’e
certa determinata , non vero vaga &
incerta, & diftantia pun@i alicujus ver-
ticalisa linea oppofita per certam , & fibi
femper zqualem ac minimam menfurari
debet lineam. Sic diftantia punétiverti-
calis A alineafeubafi DB, non menfu-
randa eft juxralineas oblique dyétas AD,
AB, quia illz quafi.infinite duci pof-
funt, necinter {e zquales funt; fed fo-
lummodo per lineam perpendiculariter
dutam AC,qua elt certa, unica & mini-
ma: qua hoc in caly femper quaritur.
Et hac perpendicularis AC. dicitur alti-
tudo trianguli ADB, {umpta DB pro
bafi: quemadmedum fumpta AD pro

' bafiz
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bafi, perpc;xdicularis ex Bad AD du&a
altitudinem exhibebit: pt & fumti AB
pro bali faciet perpendicularis ex D ad
AB demifla, .

Quia vero perpun&um A duci poteft
linea parallela ipfi DB, itla altitudo di-
citur effe iniifdem parallelis; undefi duo
triangula fint in eademaltitudine idemft -

“ac fi dicantur effein iifdem parallelis. ut

loquitur Euclides Lib. L.

5. Ratio ex rationibus componi
dicstur ,cum ralionum quantitates

inmter femultiplicate , aliqguam ef-

fecerint rationem. \

Supra motavimus rationem nihil aliud

.reveraefle quam modum continendi quo

una quantitas 2liam quantitatem continet
vel ab aligrontinetur ; quique non clarius,
quam per fractionem expiimatur.
Siergo dara fint du rationes 2ad 3,
& 4 ad 5, illzad fractiones redadtz Gic
ftabunt ;-& -:- » que fiinter fe multipli.

i}

c . . . - 8 .
entur , obtinebitur - feuratio 8ad 15,

pro quz(ita ratione quz ex duabus datis
Ece 3 " cot=
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compofita eft. Sic ratio quz ex dopla &
tripla, feu ex dyabus rationibus 2ad 1 &
3 ad 1, hoc eft ex duabus fraQionibug
.:..& %. compofita eft , habebitur g.. fen

ratio 6ad 1 feufextupla, Et fic porro de
aliis.

Notandum autem eft eationum ab Eu-
clide fic dictas quantitates Geometris
vulgodici Denominatores ; que in fra-

&tionum confideratione quotientum no- .

mine venire {olent, s

Scd minime omittendum putamius ra-
: 8 ..
gonem 7 feu 8 ad §(qua ex rationibus
2 &% feu 2 ad 3 & 4 ad 5 componitur)

3, ..
€tiam hoc modo POHC mvenirl.

Fiat 2 —— 3= quilibet numerus 6 19,
Tumg4— 5 = 4 9115.

Dico rationem 6 ad i‘--:L feu utrinque per

eundem numerum 4 multiplicando 24 ad
45 effe eandum cum ratione 8ad 15. Si

enim fra&io 2} per 3 reducatur ad tini-
45

mam , obtincbitur  ut requiritur ; unde
is

?atct
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patet rationem 6 ad . eﬂ'e compofitam ex
duabus rationibus 2 ad 3 & 43ds.

A
B

Quz omnia lineis hac ratione applicari
poflunt. Datz fint du rationes Aad B.
& C ad™D, rationem ex iftis duabus
compofitam hoc modo inveniemus,

Fiat A~=— B — HIL-
Ut&CD-—-DA —~ 11K,
Ratie H ad X exhibebit rationem com
pofitam quzfitam,
Pro H aflumere licet quamlibetcunque
lineam,
Pro-'
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fheor. ProrosiTio L

Triangula ABC. DEF . ¢ pa-
rallelogramma BK. EL , ineadem
altitudine five inter eafdem paral-
lelas conflituta , [ut inter [¢ ut
bafes BC. EF. hoceft fibafes fi nt
aquales figure erunt equales :
bafes inzquales figure erunt me-
quales & quidem fjuxia rationem

, bafium.

\ \\\

B CEIH F

DE’MONSTRATIO.,

Y. Sit bafis BC 0 EF. Tumtrian~

gula ABC. DEF, inter eafdem.paral'lelas

& fuper bafibus zqualibus conftituta inter

B3L fefuma zqualia, 2. Po-
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2. Ponatur EG duplaipfius EF,feu BC,

Tum erunt duo DEF. DFG 4 zqualia:

adeoque totum DEG duplum ipfius

DEFhoceft ABC : quianim. baisEG
eft duplaipfius BC.

3. Ponatur EH dimidiabafeos EF feu

BC. adeoque ;—- EG. Erunt duotrian.

gula DEH. DHF dzqualia: ergo DEH
erit femiffisipfius DEH , hoceft ABC :
& quarta parsipfius DEG. '

4. PonaturEID ~. EH.feu”. EF.,
2 4

feu % EG. fimiliter erit triangulum

aDEI0 DiH.adeoque DEI erit 20 '

DEH. fen + DEFhoceft ABC. feu
I DEG.
8

Ectfic potroin infinitum.

Ergoabfolute triangula fe habent ut il-
Jorum bafess )

Similiter etiam parallelogramma , cum

dupla b fune triangulorum.
up t biol.

Fff Pra«
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mers;  PROPOSsITIO IL

Y. 8iin triangulo uni lateri
CB parallela ducatur ED, hec
proportionaliter fecabit latera AC
AB. (boc eff ut (it AE — EC
= 4D | DB. _

2. Et fireita ED fecuerit late-
ra AC. AB proportionaliter, erit
#lla reliquo lateri CB parallela.

A
C B
DEMONSTRATIO.

1 Pars. Ducantur reGz CD. BE.
eruntque triangula X & Y iniifdem peral -
lelis DE. CB & eadembafi ED, ergo

"5 35 3, iuterfc dzqualia, Triang.
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© Tti. Z=Tri. Xb= bal: AE/baf: EC, b1.vi
fea Y

Atqui etiam
Tr: Z—Tt Y b= baf: AD /bal: DB.

Ergo cAE == EC= AD/DB, c¢urv.

2 Pars, Eftex hypothefi,
AE = EC = AD / DB,

Atqui
AEeeEC—= Z/ - } VI,
“Et AD—-DB: z, .

Ergo hifce rationibus fubﬁitutis.
EritZ———X: z/ 'Y"

Adeoque dtriang, X 0 Y & quia dig. V.
funtin eadem bafi ED, erunt inter epa- . .o |
rallelas ED. CB.

Q. E. D

Fif 2 P4
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Ter.;; PROPOStiT1O0 III

1. Siintriangulo ABC, refls
AD angulum A bifariam [ecans,
etiam [ecet bafin BC, habebunt
bafis [egmenta BD. DC eandem
rationem , quam relzqua latera
BA4. AC.

2. Et fi bafis fegmenta BD.
DC eandem habeant rationem
quam reliqualateraBA. AC, re.
¢éta AD. bafin fecans, etiam an-

gulum oppofitum A f[ecabit bifa-
riam.




s -
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DEMONSTRATIO.

Pars I. Ex B ducatur BE parallela,;, o
DA, &producatur CA, ufquead oc-
curfum perpendicularis in E: eruntque
propter parallelas EB. DA,

Ang. O Y R. quiafunt élterni.}z ‘I
Ang, P 20 Q. externus interno )

‘ Atqﬁi‘f)a) P ex hypothefi, .
ErgoR 0 Q. Etlatus EAP0 BA, b6L
Quare cerit EA— AC BD/DC s2.VL
BA
Parws II.
EtBA—~AC= BD/DC. exh,
AtquidEA~——AC = BD/DC.
Ergorr. V.
BA — AC = EA / AC, :r4.LV.
s-
Adeoque¢BA D AE &ang. R f20 Q,
Atquiang. R 0 O} | I
u:& Qo pf¥t
Ergo O P,

Q. E. D,

—

dz2. Vi

Pff 3 Pro-:

o}
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o ELROPOSITIO IV.

Triangule fibi sutuo equi-

angula , funt fimilia; hoc eft

:f;clf- “etiam latera circa equales an-
gnlo.r habent proportianalid.

b 3
A
D
¢ B g
DEMONSTRATIO.

L 3

Bafes CB, BE colloca in di-
reum: quia jam angulus ACB
0 DBE, ex hypothefi, erunt ®
*#L CA & BDparallelz, ut & AB
DE. quia ang. ABC etiam po-
nitur 0 E.

Pro-
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. Producantur CA & EDinF,
eritque AFDB parallelogram-
mum, adeoque FA <0 DB & ©3+%
- FD 0 AB.” A
Quia in triangulo FCE latus
ABett parallelum FE erit ¢ d2. VL
AC—AF= CB/BE.
- DB
Et permutando. 16.V.
AC — CB = DB/ BE.
- Deinde
"~ Quia in triangulo EFC latus
DB eft parallelum FC.
Erit FD ¢ DE = CB/BE.
AB
Etviciflim. 16. V.
AB — BC = DE / EB.

Pro-
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fee.s. PROPOSITIO V.

Si duo triangula ABC.DEF,
lateracirca omnes angulos habeant
proportionalia , erunt gquiangu-
la, eofdem angulos A D, B
E, F& C habebunt equales , qui-
bus bomologa latera fubtendumsr.

A D

DEMONSTRATIO.

.+ __Adpun&tum E fiat 2angulus
*** FEG» B. ut & ad pun@&um F
- angulus EFG 2 C. eritque ter-
tius G zqualistertio A.
Quare in triangulis fimilibus
ABC. GEF.

AB
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AB — BC = GE / EF-
Atqui etiam per propofitionem.
AB - BC = DE / EF.

ErgObGE—*EF: DE/EE. brr v,
Adeoque <GE 20 DE. cre Ve

Eodem modo ab altera parte
etiam probatur effe,
GF 0 DF.

Adeoque triangula DEF. GEF
habent omnia latera zqualia, fin-
gula fingulis. ergoper8. L.

® .
Ang. DEF 0 GEF 0 B.

Ang. DFE GFE X C.
Ang. D 0 G 4.

Q.E. D.

Ggg  Pros
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;‘bcon:.G. PROPOSIT[O VI

Si duo triangula ABC. DEF,
babeant wnum angulum B, &~
qualem um E, € latera circa
eum proportionalia, (hoc eff AB
ad BC ut "DE. ad €F) erunt tri-
angula fibi mutuo a:quianguld.

D

- De.-




L1pER SEXTUS 419

DEMONSTRATIO

Ad pun&a E, & F fiant anguli FEG.

EFG zquales anguhs B. (hoc eft DEF)

& C. critque tertius G zqualis tertio
aA Et triangula ABC. GEF fimiliay a3z 1.
b, adeoque b4 VL

AB — BC = GE , EF,

. Atquietiam per propofitioner,
AB — BC = DE , EF.

: Ergo"GEv-——EF: DE/EF. ~‘c‘xx.V;
Adeoque dGE 0 DE, digVs

Ergo duo trizngula DEF. GEF fe
haben: juxta quaxtam L adeogue

Ang. DEF0 GEF 0 B.
Ang.DFEX0 GFEX C.
Ang. D 0 G DA

Q E. D.

Ggg 2 Pro-
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Alia Demonftratio.

B - CE F

Datur hic angulus A 0 D. & latera
circacos propomonaha & tum,
Eft vel angulus B <E.
Vel B E,
Vel BX E.

Ponatur I. Angulus B <E.

Ducatur BG, ut fiatangulus O 0 DEF
eritque P 0 R.

Ergo BA—AG = ED/DF. 4.VL

Atqui BA — AC= ED/DF per pro.

Ergo AG 0 AC.per 1&14. V.
pars & totum,

Eodem modo du&a EH. demonftra-
turangulum B non efle poffe minorem
angulo E, Ergo B 20 E &per3z. I
- COF QE

Pro-
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prorosiTt1i 0 VII  mhior 2
Vix ullius ef} ufus.

PROPOSITIO ViIl. Thcor.s.‘

In triangulo rectangulo ABC,
perpendicularis AD ab angulore-
éto in bafindutla, [ecat triangu-
lum in duo triangula ADB. ADC
que erunt & toti & inter [e fi-
milia. '

N

B D

DEMONSTRATIO.

‘ParsI. In Triangulis BAC. ADB.
Ang. B eft commants,
Ang,BAC 0 ADB quiauterqueretus
bErgo C 0 BAD.

Ggg 3 A
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aeyL Adeoque ;eriang. BAC ADB. fimilia,
Deindein triangulis BAC, ADC.
Ang. Ceft communis,
Ang.BAC 0 ADC quiauterque re&,

b3 L
z bErgo B 0 CAD.
Adeoque a triang. BAC.ADC {imilia,

11, Pars, Triangulum ADB eft fimile
ipi BAC,
Tnangulum ADC eft fimile eidem
BAC.

Ergo Trlangula ADB.ADCintsr fe
* funt imilia per 21. VL qua: hac non de~
pendet.

COROLLARIUM I
Perpendicularis ab angulo re&oin ba~

findu&a, efltmedia propomonahs inter
duo baﬁs {egmenta,

DEMONSTRATIO.

Duotriangula BDA., ADCI, funt z-
quiangula,
14.VL ErgoaBD—DA = DA/DC
Adeoque DA eft media propomona-
lisinter BD. DC,

CO--

it .




:
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COROLLARIUM.IL

Utrumlibet laterum angulum reGum
comprehendentium eft medium propor-
tionale inter totam bafin & illud fegmen.
tum .bafis quod fumpto lateri adjacet,

DEMONSTRATIO.

In triangulis imilibus ABC. ABC,
«BC——CA= AC/CD.

Etintriangulis {imiltbus ACB. ADB
aCB—_BA= AB/BD.

SCHOLIUM.

In deducendis triangulorum propor-

* tionibusbene notandumeft, ordine pro-

-cedendum effe ab angulis zqualibug cisca
zquales anguios ad zquales angulos.

Pro-
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vz PROPOSITIO IX,

A data refla AB imperatam
partem abfcindere.

v/

PN

AT 6 B

CONSTRUCTIO.
Sit auferenda pars tertia.

1. Re&x AB fub quoli-
bet angulo adjunge rectam
AF, inque illa {ume circino
tres partes xquales AD. DE,
EF. :
2. Du&z FB ex Dduca-
tur parailela DG.

Dico AG efle qualitam
ter=

——— e r—————




.
1
)
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tertiam partem reCte
AB. coe

DEMONSTRATIO.

In triangulo FAB lateri F3-
parallelaeft DG. .
ergo*FD~ DA = BG/GA. VL

Eccomponendo18. V.,

FA - DA= B4/ GA

‘Atqui FA eft tripla ipfius
DA.

Ergo BA etiam eft tripla
ipfius GA.

-Adeoque AG eft tertia

- pars linex AB.

Hhh Pros
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.

ProrosiTtio X.

Datam reitam AB fimiliter
fecare ac data aliaretlia AC felia
fueritinD & E. ,

probl. 2,

H

X,

A, F B

" CONSTRUCTIO.

1. Jungantur datz linez ad A.
2. Du&td CBexpun@isD & E du-
cantur duz re@z DE.EG parallelz ipfi

CB. .
Dico faum efle quod quaritur.

DEMONSTRATIO.

~ In triangulo AEG linez EG. DF
funt parallelz, 2 quia eidemlinez CB
¢ du&e funt parallelz,

f30. L

Ergo

!
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. Ergo b AF~——=FG = AD/DE.

Deindeex D du@a DH parallela AB’
erit DI 0 FG <& IH 0 GB.

Eritque in triangulo DHC.
DL{.FG~IH.{. GB= DE/EC.

Adeoque partes AF FG. GB, funt
proportionales partibus AD. DE. EC,

. Q, E. D,
SCHOLIUM.

Hinc facile patet ratio divi-
dendi lincam datam in quotcun.
quelibet partes 2quales: fumendo
{cilicet in linea datz adjunla
tot partes zquales in quot linea
dara dividenda fit : & extre-
mitateslinez utriufque refta con-
jungendo; fi tum a divifionibus
intermediis ducantur reétz pa-
ralicle linez jam dultz; ille
quzlitam facient divilionem. Ex.

b2 VE

¢t L

Gr: ficlinea ABdividendainfex

partes zquales.

Hhha  Con:
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CONSTRUCTIO.

ADEFGHTSB
- 1. Ipfi AB junge fub quolibetangulo
reGam AC.

2. Inlinea AC fume fes partes Zqua-
les ALIK.KL.LM.MN.NC., .
. 3. Ducre&am CB, illique paral]clas
NA MG.LF.KE.ID.
" Dicolinecam AB fe@Gam eﬂ'c in fcx par<
tes zquales AD.DE.EF.FG. GH. HB.

DeMmonsTRATIO.
Per propofitionem 10. linea AB fe@a
eft fimiliterac AC. -
- Atqui linea AC feQaeft infex partes
zquales
Ergo etiim AB in fex zquales partes
{eQaerit.
SCHOLIUM IL
Haud inconcinne linea data CD potcnt

dividiin ration¢ datarum linearum A. B,
Con.
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CoNSTRUCTIO,

A _—

C
' . D
¥
1. Ex C fub quolibet angulo ducatur
re@a CE 0 datz A,

2. Erex D re@a DF, parallelalpﬁ
CE, &0 dxzB.
3. Jungatur EF.
Dico re&am CEinK {e&am eflein ra-
tione A ad B.

DEMONSTRATIO.

Intri. CKE.DKF Ergo erit per 4- VI,
Ang. C 0 D CE.{.A—CK— DF{C/DK.
E 0 Fag,l & pcrmutando
KO K , A—CZ CK /KD

Hhh 3 Pro-
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pRorosiTiO XLk

c } qjﬂt iS

duabus  re-

¢tis AB,BC

Bertiam pro=

' portionalem

A B - Dapvenire.

" CONSRUCTIO.

1. Datas reGas conjunge in angulo
re&to ABC. :

2. Ad duGtz re@z AC punGun C
excita perpendicularem CD.

3. Linecam AB produc ufque ad oc-
curfum iftius perpendicularis in D.
DicoBD efle quzfitam proportionalem.

DEMONSTRATIO.
Triangulum ACB eft re@angulum

. per conftruét. & CB petpendicularis ex

angulo reQo ad bafin dufta: que a eft

media proportionalis inter AB & BD, ,

Adcoque BD erit tertia quafita.

Q. F. E.

Scho«
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"SCHOLIUM

Si AB fit major quam BC haud incon-
cinna erit talis

CONSTRUCTIO. -
C
\ |
A D B

1. Super AB defcribe Semicirculum
ACB.
2. In illoaccommodetur fecunda da~
ta BC. ’
- 3. Ex C demitte perpendicularem
CD.
Di¢o DB efle tertiam proportionalem
quafitam, '

DEMONSTRATIO.

Du&a AC erit ACB triangulum re- .

&angulum (31.111.)
Ergo erit AB — BC — BC{BD,
per 2 Cor, 8, VI,
Adeoque BD eft tertiaquafita,
Pro-
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PROPOSITIO XIL

® - Doatis tribus
retis AB. BC.
D AD quartam
proportionalem

DE invenire,

c B A

CONSTRUCTIO.

Y. Datarum duas quaslibetcunque
AB. BC colloca in dire&tum.

2. Tertiam AD conjunge ad pun-
Gun A, &ducreGamDB.

3. Ex C duc CE panllelam BD),
qua produttz AD occurratin E.

Dico DE efle quzfitam quartam pro-

Probl. 4.

+ portionalem,
- - /[
‘ DEMONSTRATIO.
- Intriangulo ACE lateri CE dufa eft
parallela BD.
azvl. Ergo aAB —BC = AD/DE,

Adeoqueerit DE quarta proportionalis,

QE. F. ‘
Alia
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Alia Conftru&io.

RER S

G E ¢ T

Datx fint tres linez A. B. CD, quzeftvel <
vel > Al .

1. Linex EF 30 A junge FH J0 B fub quoli-
betangulo, ducaturque EH. o

. 2. InlineaFE fume FG D tertiz CD. & ex

punéto G ducatur GK parallelaipfi EH.

Dico lineam FK effe quartam quefitam fil.
FK fupra H, fitertiaCD fitmajorprima A: At
veroFK infraHfifit CD> A.

DEMONSTRATIO.

Facile ex conftructione patet triangula EFH,

GFK efle fimilia: quare crit per 4. V1,

EF —— FH = GF ; FK.
Hoceft .
A =~ B = CD / adquartamFK.
‘ E,

e

Iii Pro-
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. » PROPOSsITIO XIIf.

Datis duabus rectis AB. BC |
mediam proportzormlem BD in- ’

venir €.

EBC

}

CONSTR.UCTIO.

1. Datas lineas AB. BC collo-
ca in direGum. .

2. Supertota AC dcfcnbc Se-
micirculum.

-3. Ex B excita perpendlcula-
rem BD ufque ad Semicirculum.

Dicoillam cfle mediam quz-
fitam.

’ \Dc.
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‘DemoNsTRATIO.

Du&is AD. DC. erit ADC
triangulum reCtangulum  quia
aangulus ADC eft reftus. Etaesm,
inca DB - eft perpendicularis
ex angulo re®o ad bafin du-

&a, quz veft media proportio~ -¢,.

nalis intcr AB. BC. ol
+ QF.E
'SCHOLIUM.

Quzvis refta a circumferentia -
ad diametrum perpendiculariter
du&ta, eflt media proportionalis
inter fegmenta diametri.

Lii 2 Pro.
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AdBad BGut EBad BC.

436 EvcLipis

Prorositi10 XIV.

1. Parallelogramma equalia
X.Z. que unum angulum O uni
P rqualem habent; etiam late-
ra circa #quales angulos habent
reciproce proportionalia. (hoc ¢ff

2. Et fi latera habent recipro~
ca, parallelogramma [unt equa« A

’Iia.
D _ c H |
X oY )
A BF /|
Z .
!
E F
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DEMONSTRATIO.

4 1Pars.Par.aX — Par, Y= Z/Par. Y. 07 V. .

AtquiX—Y = AB/BG.
Et Z—Y= EB/BC, | VT

Ergo fubfticutis iftis rationibus,
AB — BG =~ EB/ BC.

2 Pars. AB——BG= EB/BC.

B EB —BC= 2 /v VE

Ergoiftis rationibus fubftitutis.
X——Y=127/Y.

Adeoqueb Par: X 20 Par: Z, .
. b W

Iii 3 Pro-



Theot.
10

Vide

fig. prz-

ceden-
tem.

34 L.
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ProrosiTio XV,
1. . Zqualia triangula X. Z

gue unum angulum O uni angulo
‘P equalem habent 5 etiam latera
circa aquales angulos habebunt re-
ciproce proportionalia. (boc eff AB
ad BG ,ut EBad BC.

2. Et fi-latera (ic habent reci-

procay triangula funt equalia.

DEMONSTRATIO. -

Du&is re&is AC. CG. GE.

hzc eft omnino eadem cum
praecedente; quoniam 2triangu-
la funt femifles parallelogram-
morum, & triangula cum paral-
lelogrammis eadem habent late-
ra quz demonftiationem ingre-
diuntur.

Pro-

e =

———




D
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ProrosriTio XVL Theor.
’ 11,

1. Siquatuorre@e A. G.F. B proportio~.
nales Yuerint, reGangulnm [ub extremis A
& B. erit aquale rectangulo (ub mediis.

2. Et fi rectangulum [ub extremis [it
equalercdangale [ub mediis, ille quatuor
veil proportionales erunt.

B

E G -
b N
Pl |
, B E
AGrErDp

DEMONSTRATIO.

1 Pars Fiat T2 AC fub extremis &
FG fub mediis = illa habent angulum
A 0 F, & latera reciprica, nimir:
AB —— HF = reciproce FE | BC,
ErgoillaaTla funt zqualia. arg VL

2 Pars, [a AC, FG habent angu- . C
lum A D F. & funt zqualia: b Ergo big. vi
habent laterareciproce proportionalia,

_ Pre-



Theor.
12
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PROPOSITIO XVIL
1. Si tres linee A. F. B. pro-

. portionales fuerint , rectangulum

arg. VL

fub extremis A & B erit zquale
quadratomedie F.

2. Et fi retangulum [ub ex-
tremis [it £quale quadrato medie s

tres ille recée proportionales e- .

runt. _
B S o
FE D [
i
A BG ‘13"
AGFB

DEMONSTRATIO.

"1 Pars, FiatfubextremisT 2 AC, &
a media O GE. Qua quia habent an-

gulum A 0 G & latera reciproca fcilicet
AB — Gf — FE. hoceft GF { BC.

et———

" aeruntinter {e zqualia,

2 Pars. ("la AC. GE funt zqualia &
habent angulum A 0 G, Ergo2habent
latéra reciproca,

Pfo-

p o
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SCHOLIUM.

N - Exhac -
A - propofitz
& prace-
dente 8
facillime
{_demon-
ftratur
Pr.47.1.
~ hoc mo-

do,

D L  E -
- P-R)EPARATIO ‘

“Super BC conftituatur OBE, B cx T

A duicatur AL parallela BD vel CE. 7
' DEMONSTRATIO.
Linez BC, AC CK funt propoma-
nales. per8. VL.’
Ergo:]BC CK D OAC.:
. kK. '
Dcmde Linez BC. AB, BK. funt propomonalu
Ergo —BC BK JDOAB
= LB [ \ l" Vi A
%mHEKIDDm’ .
£ kB Kkk- Pro.,

{ !,
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ProPrPosiT10 XVIIIL.

Pobl 6. Super data reda AB deferibere polygo-
num ABHIK, quaddatopol]gmo CDEFG
fis fimile fi mlmrque pofitum,

A B C D
CONSTRUCTIO.
t. Daum Polygonumre&is FC.FD
divide in triangula.
3321 3, Super AB fa&is ‘angulis s BAIL
ABI zqualibus angulis DCF. CDF. e-
bj.1. TiKb tertius zqualis tertio, adeoque ctri-
¢4-VL angulum IAB fiwile tmngulo FCD.
3. Eodem modo fuper lateribas TA:
1B, fiant triangula IKA, IHA. zquian-
~ gula, adeoque & ﬁmlhatmngnhs FGC,
FED. -
Dico ABHIKeffe polygonum quzfitum,

DEMONSTRATIO.
Pro, angulis.
Facile patet pec conﬁru&xonem angu-
: los




i
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los unius polygoni efle 2quales angulis al-
terwus, nim, : .
K » G.

Tresadl 0 adF tribus,
H 0 E
Puoad B 0 ad D ducbus,
Duoad A 0 ad C ducbus,
Ergo omnes angulifunt zquales, adee-
zue duo polygona funt zquiangula, &
militer pofita,

Pro lateribus.
In triangulis fimilibus IKA. FGC: ut
& IAB.FCD. ,
Erit KA —AI= GC/ CF.} VI
Et BA—AI=DC/Cp/# Vo
" Eritper 1. & 16. V.
KA——AB= GC/CD.
Deinde in triangulis {imilibus IAB.
FCD. ut&1HB.FED.
E:rit AB—BI = CD/DF.\
"Et "HB-~BI— ED/DF,
Ergoper11&16.V:
. AB__BH= CD/DE.
Et codem modo demonftratur latera
circa reliquos angulos effe proportiona«

4.VL

lia: Ergo polygona funt fimilia.

. E. D.
Kkk 2 Pro.
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mheori;  PROPOSI 10 XIX.
Similia triangula ABC. DEF

inter [e funt in duplicata ratione
laterum /Jomologorum BC.EF.

| \

DEMONSTRAT‘O

Sxt BC < EF.

]pf is BC. EF, fiat 2 tertia propor-
a1t Vi tiomalis BG. eritque .
peiy. BC—BG. bmduphc rat. BC/EF.
Atqul BC-—-BG €= tr: ABC/tr:ABG

)

VI

;ln.V ]:.ranrlang ABC ¢ — Triang: ABG
: “+ indupl: rat: BC /EF.

- Atqul triang. ABG J)tnang. DEF.
ut mox patebit.’ .
1 e Ergo ‘
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Ergotriang, ABCr—— triang. DEF,
in dupl: rat: BC/ CF.
Quod autem fic triangulum ABG 0
DEE, hoc modo videre licet,
- Intriangulis fimilibus ABC. DEF.
AB—BC= DE/EF. 4. VL
Et permutando..
AB—-DE = BC/EF, 16.V.
Atqui per conftruétionem,
BC—-TLF= EF! BG.

Ergo AB—DE = EF/BG. 11.V,

Adeoque triangula ABG, DEF ha-
bent angulum B0 E, & latera circail-
lum reciproce proportionalia : Ergo
fung ¢ zqualia. er1s. VL

. Sit deinde BC 0 EF. ‘
Intriangulis fimilibus ABC. DEF.
AB —BC= DE. EF.
Atqui BC 20 EF per propofitionem.
' Ergo fAB 0 DE.

f14.V.

Adeoque triangula ABC, DEF inter
{e funt zqualia. ,
'Atqui Cta BC & EF etiam funt equalia,

Ergo triang. ABC — triang, DEF .
= OBC,QEF .

Kkk 3 At-
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Atqui ratio grorum BC. EF.ceftea-
dem cum ratione duplicataipforum late-
fum BC. EF, ut fupra diGum eft ad
10. Def. V.

Exgotmng ABC —. tmng DEF

in dupl- rat: BC / EF.

COROLLARIUM.
. :() a Vv

Sitreslinez A, B. C. fuerint propor-
tionales, erit triangulum X fupra primam
w triangulum Y priori fimile fupra fecun-
dam,, ut prima linea A ad teriiam C,

DEMONSTRATIO,

Tres linez A. B, C. funt proportionales,
betv. ErgoA — Caindupliicataratione A/B,
brg. VL Atqm X — Y betiamin dapl: rat: A f B.

a y0.

ci.v. ErgoX——Yc:A/C-' ’ QD.E.
: o Pro-
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ProrosiTio XX.

. 1. Polygona fimilia ABHIK.
CDEFG dzmdumar in trian-
gula, que funt numero zqualia ,
JSimilia & totis homologa. .

" 2. Polygona inter [e funt inra-
2ione daplicata laterum bomologo.
rum AB.CD.

B

‘DEMONSTRATIO.

1 Pars:. Du&is re&@is IA.BA. ut&
FC.FD. polygona erunt divifaintrian-
gula.

Quod autem illatriangula fint numero
zqualia; pater ex Scholioprop, 32.. I
quia nim. polygona zque multa habene
latera,

Quod fint fimilia fic probatur.

In

Theor,
!4-



26. VI
b4 VL

4. VL
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Intriangulis IKA. FGC.

Ang. K 0 G, & latera tirca illos pro-
pomomha. i

Ergo triangulum a IKA cﬁ zqufan-
gulum & ('mnlc FGC.

Eodem modoin tnan’guhs IHB H;D
Ang. H 0 E, & Iacera circa x“os
propomomlxa
" Ergo tmngulum IHB cft mqulangu-
Ium & fimile FED, ...
Deinde ang. KAB GCD \S
KAI 20 GCE./

1AB 20 FCD,
Simili mode IBA 0 FDC.
Ergo tertius AIB 0 CFD.

Ergo triangalum IAB eft zqulangu-

“lum & fimile FCD.

‘Qued: fint -totis, homologa , - hoc eft
quod m it quodh et tmngulum in uno
polygono ad fuum corre{pondens in alte-
ro. Ut'totain polygonum ad totum po.
lyoonum ’ Patubxt ex parte (ccunda.

* 2 Pars, Triangila IAB FCD pro-

* bara funt limilia, . -

ErgOCIA-—FC AB/CD.
Ur & 1B Z-EDZ AB /CD.
’Iumc




L1BER SEXTUS. - 449

Tum.
Triangula ¢ IXA. FGC. funtinduphica- dig. VL
taratione laterum IA. FC.
: hoc eft AB. CD.
Et triangula IAB. FED din duplica-
' ta rationg laterum 1B. FD.
' hoc eft AB.CD.
Ut & triangula IAB. FCD in dupli-
cate ratione laterum AB.CD.

Ergoe omniatriangulaunius polygeni
ad omniatriangula alterius polygoni funt
in duplicara ratione laterum homologo=
rum AB.CD..
_ Atqui omnia triangula ifterum poly-
gonorum conflituunt tota Polygona,
Ergo ipfa polygona funt 1n duplicata
ratione laterum homologorum. AB. CD,
~ Cum autem’ etiam fingula triangula
unius polygoni ad fingula triangula alte-
rius polygoni habent rationem duplicatam
eorundem laterum AB. CDj patetifta
triangula totis polygonis effe homologa.

en. VL

COROLLARIUM.

Si fuerint tres reGta proportionales,
. polygonum fuper prima delcriptum {¢ ha-
bebit ad fimile polygonum fuper fecunda;

T L1l vel
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vel polygonum fuper {ecunda fehabebit
ad polygonum fuper tertia, ut prima
proportionalisad tertiam,
DEMONSTRATIO,

Hazc eft fere eadem cum demonflira-
tione corollarii prep: pracedentis.

SCHOLIUM.

Com-




DAL i A et
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Commode hic demonftratur .
haud inelegans Theorema.

. Similium polygonorum X &
Z , circuitus ABCDE : FGHIK,
cum lateribus homologis A & F,
funt in eadem ratione.

DEMONSTRATIO. -

A—F= A/FN
B_-G= A/F.
C-—H=B,G
hoceft A/ F.
Doi= O/ PDef 1. VI
hoceft A/ F.
E—~K=D/L
hocelt A/F. ] |

Ergoper12.V, additis omni-
bus terminis primis, ut& omai-
bus fecundis

AftB{CIDIE - F{GIHIITK = A ) E
hoceftcircuitus p¢ ad circuitum Z. ‘

Q E. D.

Lil a Pro-
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Pnopostﬁ o XXI. )/

. Figure ABC. GHI , que ei- -|
dem [i f ure DEF funt fimiles 4
ille c’)' inter [e fimiles erunt. : ’

Theor.1y

DEMONSTRATIO.

AngulusA:oDa)G
BE o H.
CyxFxl

Ergo figurz ABC. GHL funt
@quiangulz ; & habent lacera cir-
ca zquales proportionalia , quia !
illa habent proportionalia lateri-

W€ bus figarz DEF. Ergoe *funt
fimiles. - i

o

Pro-
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PROPOSITIO XXIL  Theats6

1. Si gquatuor rele AB. CD. EF. GH.
proportionples fuerint , figura fimiles ABI,
CLCK ¢ LF. NH proportionales erunt.

2. Et [i avedtislince figura imilesde-
[eripte fins; iftevedta proportionales evunt.

. m
K

AR

B D E ¥FG X
DEMONSTRATIO.
PARS I

Datx funt AB—— CD— EF IGH.
Tr. ABI (a3) — Tr. CDK in duplic. rat. AB:CD. a19. VL
hoceft EF 'GH.
Atqui D LFb——[ONHetiamind.r. EF/GH. b20. VL
1g0.

Tr.ABI(c) — Tr.CDK _, OLF , O NH: ci.V.

PARS H _
AB ——CDin fubdup. rat. Tr. ABI / Tr.CDK. '

hoc et DOLF/ONH.
Atqui EF~—GH etiamin fubd. r JLF/(JNH

: Ergo. )
4B —— CD — EF s GH. o
Lil 3 ~ Pro-
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Theor, 17 pPRoPosiTIO XXIIL
D C H A
angula
l G pamllglo-
] gramma
A B ’ " AB. BF.
: inter  [e
H habent
I . . rationems
compofi-
K 4]::‘ F tam ex
i rationi-

bus laterusn AB ad BG ¢ CB 4d BE.

DEMONSTRATIO.

Fiat AB=— BG = H quzlibet/ I.

Et CB—BE =1 / X

Erit ratio Had K compofita ex rationi -
bus AB ad BG & CB ad BE. vide dicta
ad 5 Def, V1.

Démonftrandum ergo eft effe paralle-
logr. AC—BF= H/K.

Quod fic probo. ,
AC ——BH= () AB/BG. B —EF (3)= CB,BE,

" ErgoAC~—BH(9)ZH/L. BH——BF =1 k.
Ergoperi. V.

a» VL. AC~H = BF/K.
cotir: Et permurtando 16. V.

cir Vs AC—~BF=H/K. QE- D.
. Pro-

et
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'SCHOLIUM.

Majori cum
D — G facilitate &
cum apparatu

15 3 minori  ea-
| | 2 | dem propofi-

Qtio demon-
A‘ S B ftrabitur in
4, pumeris , {1
parallelo-
gramma AC,
BF ponantur
£ F reGangula.
Sit CliAC latus AB 0 5.
BCX.
¢Erit Area 0 r5. £,
Deinde i BF latus BG 20 1. 1L v

Latus BE 20 4.

e Erit Area 0 8.
Ergo”AC—_"BF ~area15/ar. 16
Atquiratio compolita ex rationibus §

ad 2&3ad 4. etiam dat 9 -;-‘ fearatio- 4. 1

nem 15ad 8. VL

ErgoratioCJAC-—— D BF eft com-
pofita ex dicis rationibus §ad 2 & 3ad 4. -

Q. E. D. , ,
Pro-
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ProrosiTi1 0o XXIV.

In omni parallelogrammo A1,
parallelogramma FK. HE, quez
circa diametrum funt s & toti AC
& inter (e (unt fimilia.

Theor.18

A F B

I A
o M |

Hi— K

IPPES

D X I

DEMONSTRATIO.

Intriangulis DAB & X. .
Anghllus O eft communis.

ST
. L .
;;21. Ego YP 0 C. .
Adeoque triangula DAB & X fune
#quiangula & fimilfa,

Eodem




T N e

taeruntni
0
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Eodem modo probatur trian-
gulaDIB & Z effe fimilia. :

ErgoAD DB HD/DG.

Et. DB-DI' = DG/ DE/4+VL

. Eritque exzquo22. V.
AD--DI= HD/DE.

Similiter etiam probatur reli-
qua latera effe proportionalia :
Ergo Parallelogramma AL HE
funt fimilia.

Eodem modo etiam demon-
ftratur AL & FK effe imilia.

Ergo HE & FK “funt inter fe cax. vi

fimilia.

Q. E. D.!

Mmm Pros

Ry
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rit 7. ProPOsiTi10 XXV,

Conflituererettilineum L , quod
(it fimile fimiliterque pofitum da-
" toreitilineo A, & quale alter:

dato B,
hi s
N
[ o B G
IV
¥ E K I " N
CONSTRUCTIO.

1. Ad dati reftilinei A latus
2451 CD, fiat5CE 0 *ipfiA.
b#.L 2. Super DEfiat =DK0B.
- 3. Inter CD & DG quzratur
¥ 13. V. e media proportionalis [VH.
4 Super DH fev ipfi zquali
IN, defcribatur reilineum ‘_L
o i-

+



T
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fimile 1pfi A, . dig. Iv,
Dico L efle retilineum quz.
ﬁtum.

DEMONSTRATIO.

Per conftru&tionem funt pro-
portionales CD. IN. DG.

ErgocCD—DG = A/L. ¢ Cor.
AtquifCD—~DG = T°CE/— DK, ;9-‘&
1.YL

Ergot A—L=3JCE/ZIDK,  gu.¥,
Atqui A0 2 CE.- '
Ergo Lo-DKoB.

Cum autem L per conftruétio-
nem fit fimile &, patet L eflfere~
&ineum quaficum,

Mmm 2 Pro-
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aw VI
b per
propofl

¢9. Vel
i V.

460 Eucripis

'PROPOSITIO XXVL

E_ T C  Parallelo-
_ gramma fimi-
G : lia d C. GF )

H I babentia com-
A munem angu-
AT " D lumB, circa
eandem diametram BD confiftunt.

DEMONSTRATIO.
Si adverfarius neget diametrum BD

“tranfire per I, tranfeat per aliud punGum

H: tumdu&a HE parallela BA.
Erit BAa— AD= BG / GH."
AtquiBA*—AD - BG/ GL

 krgo ¢GH 0 Gl. Pars& totum,
quod eft abfurdum,

Ergo diameter non tranfit per H. Ea-
dem autem demonftratio locum habet in
omnibus punétis linee GI, quandiu fc:
inter H & Imanetaliquod intervallum :
Ergo univerfim concludendum eft dia-
metrum tranfire per punQum angulare I,
adeoque duo parallelogramma AC.GF,
circa eandem diametrum confiftere.

Q. E. D.

Proa
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PROPOSITIO xxvIiIl.XxvIII.XxIx,

He prolixe , tyronibus diffici
les, dy' nullm: fere ufus funt.

PROPOSITIO XXX, ™™
c B Propofi'-

tam re-
I e M{lam 4B
extrema
/ ac  media
P E A F ratione [e-
care in G.

CONSTRUCTIO. il IL

Divide2 ABin G, ut fubtota AB
& minorifegmento BG it 0 0 majoris
fegmenti AG.

cho faum cfle quod quaritur.

DEMONSTRATIO.,

T AB.BG 0 0OAG. AG.
Ergo 17. VL \
Laterafunt reciproce proportionalia. h.e.
AB — AG = AG/ BG.
Adeoque blinea A in media & extre- b3 Det.
ma ratione feGaett. : VL
Mmm 3 Pro-
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a0 VI

b4y L

\
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ProrosiTio XXXI.

87 a lateribus trianguli reclan.
guli BAC, figure fimiles quecun-
que defcribantur , erit illa que an-
gulo retto A opponitur zqualis
duabus reliquis (imul [umpiss.

M
G
A
X
xr

B K ¢

X D
DEMONSTRATIO.

Figurz fuper AB. AC. BC, ponuntur

fimiles; ergo ahabent inter fe rationem

" duplicatam laterum homologorum AB,

AC. BC, hoc eft inter fe funt ut Oca
AB.AC.BD.

Atqui O:aita {unt inter fe ut fit
O-BCb0 Oeis AB: AC.
Ergo (igura fuper BC 0 figuris fuper
AB.AC, ' Scho-
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SCHOLIUM L

Quod in prop. 47.1. demonfiratum
eft de folis quidratis hic univerfim ap-
plicatur quibuslibet polygonis fimilibus.

L]

SCHOLIUMII,

Potell hac propofitio generalirer, ut
etiam involvat prop. 47. I. hoc modo
demonftrari,

Sunt proportionales per 2 Cor. 8. VI,

BC.AC.CK Ut & BC,BA.BK.

Ergo per Coroll. 20. VL.
Fig.abBC — Fig. ab AC = BC,CK-
Fig. abBC~F1g abBA = BC/ BK.

Et invertendo.
CK—BC = Fig.ab AC /fig.abBC,
BK—BC Fig.abBA /fig.abBC,

Erit per 2. V.s
BK}-KC— BCz Fig. 2bAB -1~
Fig.ab AC, / Fig.abBC,
Atqui BK+-KC 20 BC,
Ergo Fig. abAB& AC 20 Fig.abBC.
Quare fiilta figure funt quadrata ,€rit
prop-47. L
Si vcro aliz figure (imiles erit 31. VI.

Pro-
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Prorositi1o XXXII. t

S: duo triangula ABC. DCE
ad angulum C conjunita, duo la-
tera AB. AC habewnt parallela
lateribus DC.DE.& lateracirca
angulos A.D. proportionalia ; tum
reliqua illorum latera BC. CE,
unam facient -lineam reiiam.

NA

DEMONSTRATIO.

Angulus A © , ACD, propter
parallelas AB. DC.

Angulus D 02ACD, proptcr
parallelas AC.DE.

Theor. 21

t19.L

-

Ergoang. A0 D.
Cum autem latera circaangu-
los A & D fint proportionalia,
erit
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erit triang. * ABC zquiangulum 4 ¢,
triang. DCE.

Adeoqueang. ABC» DCE
Ang. A D ACD)A

Ang A & ABCx)totiACE.\A ‘
ACB ACB (=

—

Tres ang. A. ABC. ACB »
ducbus ACB ACE."

cAtquitres A. ABC. ACB 0 ;.1
2 Rettis.

Ergo etiam duo ACB ACE
: 0 2 Reélis.-

Adeoque BC. CE fibiinvicem

djacebunt in directum. L.

N‘n n ' Pro.
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m,,_z; Prorosi1 t1o0 XXXIII.

1. In #qualibus circulis anga-
li five ad perspberiam A & E
five ad centra ‘D & H, funt in
eademratione cum arcubus quibas
infifftunt BC. FG. -

2. Et Settores BDC. FGH,
eandem cum arcubus babent rat io-
nem.

A E

K

B C F G
DEMONSTRATIO.

Pars L.

Si anguli D & H ad centrafint
zquales; eruntarcus BC, & FG
ctiam (26.I1L.) inter fc mqui?lt_:s.
: fat
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Fiatjam angulus GHK » FHG
adeoque FHK duplus FHG hoc
et BDC.

Tum arcus GK erit 0 FG (per
eandem 26. 111) & totus FGK
duplus ipfius : G noc BC.

Kodem modofifiatarcus KHL
0 GHK( FHG.20 BDC adeo-
que FAL triplus BDC , etiam
probabiturarcum FGKL effetri-
plum arcus BC.

Ergo hinc univerfim concludi-
mus 1 anguli D.&H. finc zquales,
efle arcus BC. FG zquales : Si
anguli D & H fint inzquales,
etiam arcus efleinzquales, & hoc
juxta quam libec multiplicatio-

nem. ut nim. i Hlitduplus D

ctiam arius FK ficduplus BC: fi
angulus H fit triplus D. & arcum
FUKL & iplius BC fictriplus: &
ficin infinitum:: id quod idem eft

ac angulos cum arcubusefle ineas -

dem ratione.
Erquiaanguli A.E. funtfemif(-
Nnn 2 fes



468 EucLipis

fes angulorum D. H. etiam illi
cum arcubus eandem habcbunc.
rationem. :

Pars 2.

Hzxc ex prima parte facile de:
ducitur. Se&torum QBC. HFG:
anguli G & H funt zquales: ergo
arcus BC. FG: & latera DB. DC.
zqualia HE. HG': ergo fifuper-
ponantur congruent: krgo Secto-
res DBC. HF Gerunt x quiles.

Similiter fiangulus GHK it
F HG': {e&ores congruent, adeo-
que Se&or GHK 2 fetori FHG
hoc BDC: Ergo feGor FHK du
pluserit fe&oris FHG (. BDC.

'Eodem modo fi fit aogulus
FHLcriplusD, eritarius FGK L

triplus BC: adeoque Scéoc.

FHLXG-triplus {e&oris BDC:
& ficininfinitum., Q.E.D.

F“I‘N154~

h




