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PRÆFATIO.
AD

LECTOR’EM.’

ELementa demonl’crarc aggra-
. dior Euclidis’, Illufiris Ma-
themaçici , "qui mm propiriiisiina
ventis , tum abali’is inventorum, I
quæ paflîm difpcrfa jaccbant , col-6
lepé’cionc 6c jaffa ordinationc Ma-

gni adaptas” Gcometræ nomcn ,
de omni Math’cfcos Optima me;
ritus cf): Radio: id quad abundc
tcfiatum faciunt to: doétiflimorùm
virofirum commentarii, qUib’uls
hæc Elemcntà I, quorum militas

"paucos latter, pet multa celebrata

faut fecula. j i. Admirandæ fane (un: Thco-
num , Proclorum , Commandi-

A n n04



                                                                     

.PRÆFÀTIQ’
norum , quauiorum , Bettinorum,
8: aliorum no°minis baud obfcu-

ri Mathematicorum lucubratio-
ncs, uæ adco fertiles funt ac
dilucidæ, Utun-ivcrfæ Mathefeos ,
quantum imo plus quam fufficit,
cxindc depromi qucant fundamen-
ta. ,Quarc ego, ne aélzum .agerc
videar 6c .aliomm folummodo re-
pctcrc diôta , quod rem. ipfam
fpcâatôc hujus Opufculi, quem ’

intendo, feopum paucis cloquan-
Omnium Mathematicorum’, qui
in horum Euclidis Elemcntorum;
dilucidationc 8: v demonfirationer
pofleritati fuam probarc-fategcrunt

. induflriam , non «nua cademquc
obfervatur’methodus ,-- alviîs- ni-

dem veterem.& abEuclide tradi-
tum nobia fervan’tibus; ordinem ;

aliis I



                                                                     

P RIÆ FIAT 1.0:
aliis vcro non mordicus ifli .orà
dini inhærcntibUS, [cd vcritatum
iis comprehcnfàrum maxime na-.
turalcm contemplanribu’s z conca-
tenationcm, Ego ncglcâa poflc- ’

. riorilhac demonflrandivia, illo-
rum , qui Clariflîmi . G’eomctræ

’ authoriratevducuntur &vcncrario-

ne, , . catira, fequor ; in quorum
partes. me vcl unica hæc trahit ra;

1. tic, quod’illis, qui horumElc-
mentorum notifia Jam quodam-
modo (un: imbuti , ad fublinnio-
rafVeterumr MathematiCOrum c-
-volvenda optera faciliorcm longe
fuppcditare mihi manuduétioncm

,vidcanturôciaditu-m, Liccr abal-
tcrà» parte minime fua laudc delti-
t’uendi fin: , qui l-iberiorcm incun-
tes marri-8: rcrumipfarum, quan- ,

’ A 2.. mm



                                                                     

PRÆFATIO.
’tum Lfieri potcfl: , naturalcm (à.
quenbes duâum , proprio ingcnio
85 ratibcinio liure malucrunt
quamïVthris j urate in Verba Ma-

gillri. ’ ’ i » . - .
In . quo labarum :genere v baud

poflremo" loco collotandi furie
fclïariflimus Chril’lophorusp -:Stpr-

- imius de lgnariusGaflonPardics,
uorum alter nations: ’Gcrmanus

- in fila-Mathefi enuclcata ,maltcr
, car Galliis ortum .duccns iræ-fuis

Elcmcntis Gcomctrieè’,rnon’folum

Euclidis omnibus, verum miam
lpræcipuis Apollonii. 8c] Archisz-
dis demonltratis theorematibps ,
baud cxiguam fibiapud-zpolbèros t

i i gratiam conciliabuntrîzfiez liaudqm.
’vaum autem hæc Methodusi’,) in:

4 à mode 1dixi ,’ I nos ab: Antiquotum

de»



                                                                     

PRÆFATIO.
demonfirandi fontibus alicnos
reddat nimium , præfcriptum Eu-
clidis petius qüam .alium fcqui
placuit ordincm ; cui amen me
non ira mancxparc in animum m-

uduxi «mcum, ut illum ullo inla-
:co inventer-c. ncfas duxcrim a a. Si-

qnidcchnignus compericc Le-
au me non. taro in demonfiranda

gallique. .propofinonc laquentcmpôc
ç nondum demonl’cratam wocarctin

:zvauniliumg- quam tamen’ transpo-
.» laudanum. baud mediocrcm affer-

rci-facilitatem non minoricum
brcmitavtci-conjunétam vidcbit is ,
aquiz-infpicore dignabitur nol’cram

-« z .- demonflrationem ad 5* Li bri I:pr,o-

z pofitioncm .,- namquc confcrrccum
Clauio.:.am aliis ,s quibuiaùœ
si : ipofitinni"mùltoi . plus quamaltcto

F r A 3 tanto



                                                                     

PRIÆgFA Tl O.
tango longiorcm accommodat-uni:
demonl’crationcm; cujus prolixi-

. tas multorum tyronum vcl maxi-
main in.difcendo frangin confiann;
tiam; prætcrquam quod fuaé de-.
monfirarioni immifceant æquali-
tatcm- angulorum infra bafin , cum
duo æqualia produéta fin: lattera :
qua: tamen æqualitas illi’us Pro-
pofitionis primarium minime fa-
cit: fcopum. Cui male ab omni
parte noliram demonfirationcm
remedium afferrc putamus. .Ncc
huic tranfponcndi methodo (cru- »
pulum Mathematicorum figit ri-
gor, qui Paralogifmos, Princi-
pii petitiones, 6c fic diâos Circu-
ios. cvitandi (indic. omnem (mm
vim rcfcrcns ’acccptam, priornm
Fer poficriora haudquaquamadg

. , V mir-



                                                                     

P R,Æ’F ACT I O.’

mitoit demonflrationcm. Sic c-
nim nol’cris ordinatis demonl’tra-

rionibus , au: pr0polî tiones præce-

dames- ope lequcntium damon-
llratæ, harum de’monll’rationi vis

ce veda non itcrum inlèrviano;
in ilium lcopulum impingcndi
ne minima ’quidèm labojmmus
periculo. Cætcrum ipfisDcmona
fixationibus Mcchodum Algcbrai-
cam applicuimus quodammodo,
ira ramer! ut atyrone dcbitam non

’ rclpucntcrattcntionem facile intel-
ligi pollïnt ; præfertim fi pagiè
nam , quam fignorum ,’ quibus
utimur, dabimus interpretcm a:
huicvzpcæfationi immediatc ;fixb«

jungcmus infpiccrc non recufavc-
rio :. ç-quo 1 faé’co tonus plurimarum

propofirionnm demonfirationis

. r curiuml o



                                                                     

m J-P R Æ F A T I O.
cutfum nulle ncgotio (tarit-n com -
prehendct.

Problcmatum quidam confitu-
étioncs ira difponimus, ut fingulæ
illorum partes vel primo difflu-
guantur intuitu 5’ Thcorcmatum
veto propofitionem Pratim dima-
6ta , fi quæ dcfideratur , cxcipit
præpatatio , quæ claram ac perfpi-

l cuam comitcm habct demonfirra-
tionem , ut ficomnibusôc Proble-

y matum 8c Thcorematum partibus
Ë j fatisfaé’cum’fitabunde. (and au-

tem porto in fingulis Libris , præ-
fettim quinto, præl’titum lit, non
mcum fcd æquum Benigni Lecto-
risel’to judieium. Cuius tamen fi-

’ duciæ cam non pofiulo interpreta-

tioncm , ac fimihi ipfi perfuadcrc
vclim provcâiotum ad altcriora

* i alpiranu
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P R Æ F A T I O.
afpiranti nihil hic dcfidetari curio-
fitati; cum non ferculà doâorum
palatograta vitorum condire , lcd
:Tyronum Mathematici .flhdii cu-
pidorum vota- qualicunque hoc
mco implore labore imide habeam
in kapo; ucm fi mihiallèquidc-
,tur, .- tum ub idonea forma cditor
mm ,v quorum. jam diu laboravic
mus inopia, cxcmplarium defc-
âum fupplcndostum quant pluri-
mashorum .Elcmentomm propoc
finîmes noxio prolixarum mimis
demonlitaçtion’um nudatas invo-
hmm , tinclatioœm, . ut fpero pro;
duccndo iuccm ;z abunde fututum
putomquod mihigratulet. Hilce
valeyBc-nigne Leâor,& fi quid hoc
lophfèulum cpntineat proficui , in
muni:- mon: commodum. r i »

in. fi j j ; au: à Ex.



                                                                     

EXPLICA-TIO
N o T- A R LIM

- NE firman: in demanflrwzda
A ardari ml minimum infirm-
mus mamm , datant in Træfatia-
me Maremm- fidem, illique nata-
rum a: fignorum, quÆ demonjîm.
tiarmm breoitati Infervire feri-
mu: . fignifimtianem fuâjwzgimw.

I. .Nain In fignifimtæqualïtatem;
utAJO B, zdem tflacfidimmd.
efl wallaby B.

2.
Nota 4 indien; majoritmem;

quarefi amura: A ç B , bridge
A a]! major que»: B.

3.

Sigma» a minoritatm expri-
mit; qui" A? B figm’fimmt Â
efl minar 41mm B.

4:. MM



                                                                     

Explicatio Notarum.

4..

Nota. -;- ne] plus figmfimt I
Additiam’m 5 adeoq. 11-1- B. idem

fit «du»: B , ml A à B fimul;
au! Bipfi addendnm (fla.

5.

N014 -:-- feu minus manuélin-

mm d’ici! : a! d B figmfiæt
11 minus, B: ml A dempta B:
021B 446.4 [ubtrabmdum eflê.

6.
j Si arrima! àficuài ha firmula.

A au Bl A
D 30 Cf ’

A-HJ .1) B .1!- C.
intelligendum efl 46 ana parte d
à?) deberèaddi, ut etiam ab al-
tem parte C addendum (je ipfi B :
0mm priarem [ummam d-l-D
Me arquaient pafleriari B Jr- C.

. par dxzama [alitez primant.

7?: i Si



                                                                     

Explicatio Notarum;

7.
r limera [c”ebfimtralii de]:-

gnatio t a tI A au B.) S
. D and C.

A D æ B --:-- C.
1’114 fignifiçaàit" ab une parte îD

[nôtralyi même ab A , ut à ah al-
un; parte C a B , à mm primant

t refidaum 144-9 paflerz’ori B -;-.
C (Je agnela. r

,8;

Eàdem formula etiam mon raro’
hmm: applicata figm’: N (7’ a .

hac made. I

- mm, 4.4..)



                                                                     

s,Explicatio Notarum.
à tum intelligendum cl! poll fa-
â’am additianemfimmam 4-1- T
cf: w! majorera in figno N 12e!
minoremin figura a quant [arrima

Alec aliter [i 1060)!)1 nacarat)
S ne! S (danotabitur refidaam
d-æ-fD efle maju: in [igue fl ce!
rama: . in figno ë quam refiduum
B4. C. idqaod empauma 7 [aura
and! fandammtnm.

Si in materia proportionna: [a
ofirat.

A .- B : C l D. 1
Ve! in numeris

denatat quantitatem A filé bah-
re ad B. [fait C [è baht ad il);
velaumeram 4. [e baal?" adnamec
rum8, [fait 3M 6: adeaque’iji’a
.qaataar efi proportianalia. -

i 1V; ’ ;O.Li-



                                                                     

Explicatio Notamm.

10.

Litera X cum dada: punais
utrinque muta hac made - x -
fignifikat multiplicatianem : a; fi
oecurrat A nx- B , defigrmt A
per B multiplicandum (fie. ut ira
fiat refiangalam AB. Endem mode
4. - x - St fignifimt 4.4Mo? mul-
tiplicari per. 8 : que ramer: mal-

v tiplicatio mon jemper aldol-vitup- ,
ut mon: panet ex quarrant male
tiplicatione alignez! produflum fît
generatam.

Il.
Nota CI, cujus omnia latera

[am æqaalia. flgnlfieat Quadra-
- Mm: ut D dB idem efl ac âm-

a’ratam AB. ’

IZr
Notas. cujus latent fait: in-

aqualia , dama: Tarallelogram-
. maïa Reflangulam, «Je! [implici-

1er
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Explicatio Notarum.
l ter Reflangulum; ut, [i quarrai
COD, idem erit ac Rei’langu-
lum 0D.

g - 13.l Nota J fignifieat radium ali.
raja: quantitatis’; ut J dB. de-

! natat ex AB extrahandum eflè ra-
dium; fimilirer J 1 z rouit . ut ex
1 2 extrahatur radia: . que mon a-
liter quam per j 12 defignatur.

14..

. In demonflratianilus mm pan;
ci: quadam litera nomment , in?
fra je invieemfcripta. mm lima
intermedia ,- quad ubique in germe
fignlfi’eat inferi0ra luperiaribunjï

je aqualia ,» a: proinde inferiara
in 10mm ’[uperiarum eflefubflituen-

du ac ulurpanda: quemadmadum
[me in fluette etiam notavimus ad
demaujlrationem Calas 3. Tra-
pafit. 35. 111. Id quad etiam’ in
profil. 36.111. probe notandum. n

Sl-



                                                                     

Explicatib Notatum; t
Similiter in Tropartianiâut ba:

i obferoandum efl bene , quanda
ana quantitas collocatur [upra a.
lima : tune infiriarem ’legeudam
eflè pro juperiari, rum [apparian-
tut inter le aquale: me: Exemple
fit demonflraria propafitianis 3, V].
qua e]? pag. 4.11. que [le barrer.

Tri. Z -- Tri X :: AEf BC.
feu Y.

dieena’um efl Triangulaui Z [éba-
’ be: ad Triangulum X1900 efl Trian-

gulum Ï: lieu! (rafis- AE [e baba
ad iafiu BC. ’ l ’

Ii- .Tra citatiouihua. marginalibu:
.notandum. primum numerqu mi-
.mrem fignirîcare propofitionem .5 s
jeeuna’um axera majorera denatare

,librum: ut 4.111. quantum pra-
pofitionem Libri terni dieit : (rfic
ferra in immun: 412e.

*- nu-



                                                                     

4 fias principiis. mit! cnim cetti.
A

EU C L.14’DTIS

ELEMENTORUM;

Un: glaireux. i
4 Vm fcicntiæ nomcn folumë

d mode mercatur illa cogni-
tio. quæ ex certis 8c indu:-

bitatis deduéta principiis, omnem
vol, leviflimæ dubitationis difcu-
tic nebulam; Mathematica: pro:-
cul dubio difciplinæ maxima cum
jure hoc tibia vendicant nomen.
Cum enim in aliis difciplinis mm
fæpe de conclnfionibus non aliatù
0b caufam quam principiOtum
ambiguitatem contentionis ferra
reciprocctur 3 Mathematica? vol
ob hoc (clam illis palmam præ-
ripiunt. quod c’onclûfio’ncs of-

ferant. non ex vcrifimilibus 5c
afl’cnfum cmcndicnntibus . fcd si:
fimpliciflimis 8: inconcuflîs dodu.

tu.



                                                                     

ï. l Baudoin
radiai 8:. vcritatis. propagationi
mugis contrarium, quam m ali-

’ cujus materiæ portraâationc .do-
varia 8: nunquana fera fibi (inti.
li vœurn fgnificationcfæpius re-
petita difputatiô? Qgid nos in
majorcm circa conclufionea de?
cit fluâuationcm. quam fi il
fuperfiruamus afi’crtionibus au:
tentera affumtis, zut non probay.
ris? quorum unumficonringata
veritatc recedentcs in turpiflîç-
muta incidimus erreront 3 ,quod
fi veto alterius remua mementos
7cm ia vcritatem alfaquimur .
mon mon) noflnum ratiocinium
fed cafum nos c0 deduxifl’c cent)
catins exiûimandum cit.

A quo duplici vitio Macho;-
marici (de. omuino præfliteruuc
liberos a tutu Dcfiniu’anum fait;
rum claritatc omnctn vocabula-
rumüçtcrminoramu miaule".
mouftrationum progrclTu adhi-
ben: i ambigument mikados

, l mm

g



                                                                     

Lina. Pumas; 31
. (un! pizmiflbrunl vAxiomatum,

evidcntia 8c naturali altitudinal
firmiflimum demonflrationibus
fubflruendo fundamentum.

Bine cit quad fiudia- Marne:
matiez, ex mimis 8: fimplicifiî-i
"miscmergentia principiis ad tain

’ fublimc perfecïtionis faltigium
provcéfalcernere licet; Hinc où
quad illæ Ibientiæ. quæ in fun
initioârquafi nativitatia momon.
tohumi reperd: puiyercmlam.
hem. videntur. refléta terra pet
mon: volitantes, ad ipfum Coca
tout; afccndant . Masque anima:
amollit areau: indomuflîs alcali
fuifubjiciantlcgibus. ’ ’ "

Homo: autcmv Principiomm 3
Quitus rota Mathefis arma, pros
grefl’utn , omnemquc qua amie
ne: «tamtam acceptant «En
te. dcbet, genet: fun: tria: Da
Poflulatag Axiomata.



                                                                     

4. .. EBCIDIDISo- .
AlD’EFwNITIORES.
, 1;. Tunflum dl . cujus par:

niella. l

«Facile contipimus tale punâum. in
garum. natura minime dari. Quicquid
opimefl, am: ad Spiritum refertur au:
ad corpus: nemo autem facile fibi per-
fuadebit feieptias Mathematicas Spiri-
tuni au: tés fpîtituales a: omni matais
c’arenrcs pro fun fubjcâo allumera, cum

agar de corporc quatenus menfutam 8e ad
alia corpora picportionem aliquam ad; l
mini: g undeïpatet .omnc punétum quin-
uunvis parvum concipiatur , patiner: ad
corpus , elle iplum corpus 8: æquo ac Cor:
pas trinam admittatc dimenfipnem , (c.
Ibngitudinem latitudinem 85 profundita-
tem : lice: enim punàa poffint occurrerc
adeo minuta . ut harumq dimcnfionurn
accapara difiinâio vé! intenfiffimam fen-
firum fallut acicm, longius ramon paten-
tem vim nofirarum cogitationem non ef«
fngîunt , cum fempçr in illis deflinguerc
liccatpartcm dextram a finifira , fapetio-

iem ab inferiori. nSi vero ab illis punâis in nofira ca.
31’



                                                                     

.rïr

La)"; PBÀIMUs. g
intime trinamifiam dimcnfionem ab.’
hahamus, caraque lice: iflis propriam

a: femperînhærentem , in illîs non con-
fiderCmus , obtincmus punàa Mathe.
matica; qua: ad fenfum nofirum relata
uniflîmæ acus impreflb-vefligio aliquo
mode defignari pofl’unh i9 que) (enfin
dubium ralinguant , mmm longitude la-
titudinaux fuperet nec ne , an vero latitu-
de longitudinem excedat :8: utrum qua:-
libct è: bis profunditate fit major.

2. Lima «me longitude latitu-
dini: tarpan.

Œcmadmodum a parte. rei non dag:
mrpunâum omni. prorfus dimenfione
carens, in nec datur limez longitudinîs
"hmm capa: z quart miam par abfira-
&xoncm in linea unam tantum confide-

. rambs dîmcnfioncm recundum IOngîtu-
dînem, fepofita latitudine cum profun-
ditate. Ad cujus confiderationîs imita-
tionem in communi bits: alu ulnam re-

A 3 bus



                                                                     

a . Endurobus menfurandisv folummodo applÎca-
mus («andain longitudinaux: -, reliquis
dimenfionibus in latitudinem 8: prdfimdio

mon: ncglcais. ACaen"; liriez generationem bot
modo concipere licet. Si confidetemu’
ponâum quoddam in aliquo loco con-
flitutum inde moverlinciperc; in un l
motus fui vifibile relinquat veltigiumg’
lllud nabis exhibcbit linCam hoc mode!

gencratam. , ’ ”(Lui: autemillud pûnQum ab une Ia-
co ad alium movcri potefi vcl pet viam
reêtam vel pet: curvamg uti viderccll in"
lineis A8. C D , indoloritur Une: di-
vifioin Reôtqm VelCurvam. A

3. Line: mm. remuai fait

purifia. A
vHoc facile intelligitur ex lima?

allata gencrationc; quad nimimm idem
and punaum quad intimation mo- i l
tus erat in loco A yel C, in En: pct- l
venin ac [ubfifiat in loco B vel D.

i 4.. Lima "fla elÎ, 184414!!!
[un interjetez gazas,

,va



                                                                     

Lusn Parkas. 7
Val coins puna: «mon obumbrant

’ mania media , . -r
i Vcl minimaearum, que: punâoad

panama duci palliant. Juxta Atchim.
dem.

En: quibus r dcfinitioncs contraria:
pâle innotcfizxt quznam fit Lineacurva.

y. Superficies cl! que langitn.
r finet» latitudinmgae tanna» b4.

H.- .,A" D
.-

B CSicut non dam; punâum cum nulla,’
une lima cum una tantum dimcnfionc,

. fic ctiamapartc rçi non dans: fuperficies
cum duaÉus , le. longitudine a: latitu-
dinetantum, (celui: profunditate , un:
idoine mitre tantum cogitandi m0310 n
reliquis reparut]: ac in empote-non con-

fluant. v Su-



                                                                     

18 . 212;:ch un E
’Supezfiçiei auteur. gencrgçîomm, hac

"ration: concipcrc pofl’umus.’ l ’

. Cogitcmus punâum A verfus panes
inferiores motum defcripfifiè lincam re-
âam A8; deinde candem lineàm A8
moveri incipere valus partes dextrasi,
doneclinca AB perveniat ad locum DC. l
Pater îfto motu punâum A dcfcripfilTe
lineam AD , 8c punâum B lincam BC -,
qucmadmodum etiam omnia punâà iu-
termedialineæ’ AB fuaslineàs defcripl-
fifre concipicndum eh: ut ex tali matu
’lineæ . AB gemma fit Superficies

ABCD. - A .
6. Superficiei «un; extrafin

[am linos. l
Quod facile innotefcit ex illis quæ,

tires fuperficici gencrationem mode di-
âa (ont. ’

(hiemadmodum antcm lança pro di-
verfa motus via vidimus lineam genet:-

. riant Reâam au: curvam; codem miam
mode per diverfum lincæ motum fu-
perficics dcfcxihitu; au: Rcâa fieu Plan!

au! 9mn: ..7 T14!



                                                                     

A. j-.......,,..-

L’un. Paul-Mus. fg

7. Plana füperficin (fi, fi;
a æquo [un interjaæt "au. I

- Qæ ante: de linca refit: dia: fane;
fimiliter hic applicari poilant. v

Hinc nullo negotio intelligîtm’ (luta
mm fit fuperficies curva.

8. Plana: un!» angula: efl
durant Iinearum in plana f: mai
rua tangmtium à" non indirefium
jacentiam , 41min: ad 411mm fifi

- clinatia.

l GAd conflituenclum angulumÆlanhni
feu angulumin-finperficic, requinqua. V  
Â z. arduæline: le mutuotangant.

,2. u:
n



                                                                     

in . fluant:a. Ut non jaceant in direâgum, fer!
unaadalreram’in’clinet. Î v . a

Quemadmodumutrarngue banc. com
ditionem cerner: lice: in angulo CAB ,
ubi duæ lineæ AC. A3 , le; invioem
tangentes in 1pumSto A. non jacent in
direâum, ied ad [e mutuo inclinant. j

Non autem pandores nec plates du».
bus adangulum planum exiguntur lineæ’.’

Non pandores, quia fi unica fila li-
ma dividatur in dans, du: illæ fibi ja-
cebunt in direâum 5 id quod repugnat fe-

tundæ conditioni. vNon plates, qui: engrztertia AD ,
fi cum reliquis in eodem fit piano, non ’
nnum fed duos fadet angulos DAC.
CAB: li vero fit extra planum reliqua-
I’um linearum, non angulum fadet p13.
num, fed foliclam, cujus Definitionem

n Euclideslibro x1. tradit.’
min jam nature anguli planî confiflit

in duarum lincarum ad le invicem incli-
natione , purot anguli alicujus quantitatcm
non confifiere in majori vel minori lon-’
gitudine linearam: (cd tamtam in illa-
tum majori vel minoriinclinatione; dans
mimlineçç majores candem poilunr ha-
ben inclinationem cum duabus minorîw

"94-----4- --«-- à; . Nm’



                                                                     

L I En a: Pa 1 nus. if
basr, minime mutata angali quantitate.

Deinde notandum Geometrac ad deo
fignandum aliquem àngulurn Atres adhia
bere literas , quarum media punâum
denôtat ad» quad lineæ angùlum coati-g

mentes concurrunt. Ut ad denominan-
dam angulum qui ad punâum An, con-
Muîturaduabuslineis AC. AB’. [nihi-

tur angulus CAB : vcl ab airera paru I
nngulus D:AC cil qui in. panât) A fit
almeis AD. AC.

Nos auteur brevitaris 8:. perfpicuitatis
gratia. in faqucntîbus non femel loco
trium literarum angulo delignando adhia
bemus, iunam ipfi infcriptam. ,

Ut ad nominandum angulum BAC;
efieremus angulum P. fic etiam loco and
guli CAB feribcmus angulum O;

1o . .

D

9. Cam datent continente: un.
galant lime fieri»:- reflt . refil-
liueus appellatur engaina

Accedit Euclides ad an uli divifionenu
Supra vidimus lincarum ho cire genera 9
failicet illas elle vel re&as , vel cawas.

mua autem illa: tribus diverfis modis
pot-Tant conjungi, (et velàreâa cum ré-

- B a " au



                                                                     

’n - Eucmnxs’ 7
1° &a : val recta cum curva ; vel cucu et

cana; bine miam tria orinntur argol
rum "genera.

Primus quippe cafas fappeditatangu
lum rcâilineum , cujus Dcfinitionen;
hic tradit Euclidcs. I

Secundus calus nobis da: angulum
mixtilineum, cujus mentionner!) fiâam
videmus in Libre III. Tertius deniquc
cafus confinait angulum curvilincnm. A

a - 1o. Cam une rafla dB redît
0D infiflens dans flagada: JEU.
ABËD æqualeflnter jefea’t; R0
fias cf! aterque æqualiamnngula-
fuma: (7’ infijlem rafla dB wa-
iur ferprndiculari: [fait 67).
mi infiflit. a

c a v.Anguli ARC. ABD dicuuturreâi, A,
quia lmeaAB, ipli CD in dircâolitu

. A . 1n-



                                                                     

O -Ul

Luna Paumé: 1j
iafiflit, utÏabuna parte non magis incli-
ner «au? BC gnan: ab airera te vert

fus BD ; P"
11.. Chah: argalis EBCitIÎ; .

gui refila ABC’ major w. 4

V 1:. dans acre EBD a qui
rafla 21.31) miner efl. ’ .

16 tribus hîfce definîtionibusEuclidea

nadir anguli reailinei fubdivifionem
«in!!! a triplici linearum inclinationis
arma: qu: ab attaque parte vel cfi au

qualis; vol ab ana parte major alter-a; vel
ab una parte rainor altcra: a: in Scha-
mate vider: cil.

13. Terminus a]! quad «limita
a]! murmura.

4 l B i Ut



                                                                     

34 x E a c a 1 a r a
- Ut panama. laineur: lineafuperficiei à

mais emporia. I z . 7
14.. figura plana rfl [aperficies

plana , une ce! pluriâur [mais un.

digue terminale. Il "
Cam lineæ .iint,vel reâæ vel curvæ;

illæque tribusImodis puffin: conjungi;
figurarum planarum inde orinntur me

fpecies. .Curvilineae, qua vel ana vol pluribus
curvîs terminantur. I1m. terminatur cir-
culas , cujus dcfinitionem fiatim nadir

Euclides. y .Mixtilineæ, que- partira carlingue:
tim reâis terminantur 2 hue pertinent
[enliât-calus 8: [cgmenrum Circulia

. . 4 .Reôblmcæ qu: fulls mais terminançr
un , (Pa: comprehendunt omnia. polym
gona iveregularia fiveirregulariaa

15. Cirmlus efl figura plana
[ab une lima cama ÉDCF com--
prehe’nfa, que vocatur Tarific-
ria: calqua»: ab une purifia Ara-
rum que mm figurant [uni-palis

Îda

,.. -v vfle

.44

F" Î”: ’
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Ltnuz. Pan-tus. 1;
tu . " m: rudenter redît 1B.
119.2115. AC inter je 49min
[un a

Ï Proponit’ Euclidcs definirioncrn oCir.

culi jam deùripti , cujus deliœationem
8: "genemtiomm hoc modo concipere

o amas. Duéta fit quarlibet redira iinea
à . cujus uaa extremitasjAponarurim-t
mon 8c afin piano; airera veto extra:
miras B cum tota linealmovearur cirez
pnn&um A, perhca-,AD.’AE. AC.
AF. 5 doncc’ tandem redent ad locum
.AB. and: moverî cœpcrat: ii’ca linea
A13 hâc. circumduâione deicribet cir.

culum BDECF. .v -
Ex qua’ delcriptionis forma pater

cranes Radios enjuslibet Circuli dicin;
ter (e æquales: cum linon AB, cujus
circumvolutio circula canna dedit. pet

A ornai;



                                                                     

’16 i E u c L 1 o 1 a
omnialoca, AD. AE. AC se timing
tranfiit . adeoque punâumB fait ali.
quando in punais D. E. C. &c. adcq-

uclinear AD. AE AC. faut alunies
:1de lineæ AB. I ’

Hinc jam etiam immedinre fequîtur

ornai: punéta circumfetentiæ DCFB
æqualîter difiarç a punâo A.

’ 16. V Illud dater» purifiant A

centrant eireuli dictera.

17. Diane!" Cireuli e]! relia
gradua; BU per Centra?» A das
674 , (9’ utrinque in punais B. C;
perrpberiâ terminera; gazé Cir-

erelam ëzfirriam feta. a

Utlinea in Circule darse fit Dime-
le: daæ requiruntur conditiones.’

I. Ut tranfeat percentrum.
II. Ut ab utraque parte terminerur

in peripheria.
Mecque omnîs linea, haram nul-

larn aut tantum unam habens conditio-
num , Diameter dici nullomodo poteil.

CæœtumDiamerrum circulum dinde.

- . tu



                                                                     

Lumu. PRIMUS. ’17
te bifariam pater ex eo quod tranfeàt
pet Circali punâum, quod ex omnibus
medium cil: : quia feilicet eft medium
omnium Diametrorum quæ in Circalo

duci poilant. iSequitar jam recunda (pecies figura-
rum , j nempe mixtilineæ. ’

18. Semicireulu: ardent B’DE
CAB.eli figura, que tontinetur
[ab fDiamezro BC, à dzmidig
eireumfiaremia BÉDEC.

I9. Segmentmrz eireuli efl figa-
ra que tonlinelur fifi qualifiez re-

4 (in circula inferipta à abfaflà
peripherz’a. ’ .

Segmentum , exclufo femicirculo ,i en:
duplex. , vel majus Semicirculoi, vol ’

minus. . .segmentam mafias eflillud in quo re-
penrur centraux. .

Segmentum .minus cit illad quad cen-

trait! non commet.
y Nana Euclides aggredirur tertiam (po;

ciem figuraram fer re&ilinearum.

C 20. Re-



                                                                     

aÇ Eucprotsr
20. Reêîilineæ figure finit grue

fifi rem: limas catamaran

Dil’rînguantar autem rurius iræ ligua

ræ reâilineæ in tres fpecies- vel enim
Tant .Trilatcrar; vel andriiaterç; vel

Multrlatcrç. ’ -
’21. Trilatene guidera figura

fait, que [ab tribus.
22. antidatera ruera que [ré

quatuor. I I23. Multilaterre denique que
[ab plumâtes que»; gagner "me

V pamprekenduntur. l
,Gencraii vocabuio iræ diçuntur Multi-

’ lacera: ad infinitam nominum cuitandam

multitudinem. - i i.Jam cum figurarum reâilinearum prit-
;nam fpecîemv ’coniiitùant figura: Trila-

teræ, feu vulgo fic dicta Triangaia ,
illorum divifionem propanit Euclidesé
periçam ex confideratione mm larerum ,
t’am angalorum , quorum numerus (ut
ê; empliras figura regrattas) cil;

v . me.. O’-



                                                                     

ÈiuÈi. Î’ulfius.’ 13.-

Ëqualis: quippe triangulum toc conti-
het angulos que: latera.

Triangulum refpeâa lateram cit tria"
plex 5 Æquiiateram; Ifofceles , a: Sca-
lenum.

q 24.. Îrrangulam ragaillardirai
M , quadtrin laiera babel quem.

A?

’3’ a * V
, ,I 55;- Ifofleler auteur. and dad

firman baba agnelin A .’ AC,

« Aï

e a a i6. au?



                                                                     

de Eucmms.
2 6. .’ S minium dem’que qmdlfia

inzqualiahabet lama.

SecundaTrîangulorum dîvifio pro fin!-

damento habet,tres angulorum fpecies 5
[c :feâummbtufum a; acutum; bine enim
Triangulum dividitur in Reâangulum ,
Obtufangulum , 8c Acutangulum. ’

2Ï 7. flinguât": reflangulum efl,
2110346 imam baba angulum raflant

A
.513, ,...-. A



                                                                     

  ’ LL 1 un. P11 1 uns; ’11:
28.  Obtufangulum efl . ’quadu-

Mm haha: angulam ODE 00m:
fun; ide]! magané»: (e190!  

29. Amiàngùlum dytique quad
tu: angulas F. G. H. baba: ami
tu. bac efi. minaresjeflo. -

G "Il!  Sequîtur jam (and: fpecies figura-1
tum reâilincarum : fcilicet Figuræ (Lu:-
drilâreræ.» Hæ autem ab Euclide recen-
fentur quinque: maximum: Figura a!-

- tcra parte ldngîor ; Rhombus; Rhoïn-
boidcs; 8: .Trapezîa.

30. -.Quadmtum e13. quad a;
quilaterum 90 à reflangulum.



                                                                     

Q

2:: . EUCLIDIÛ.

L 31. Alun parte langior fige";
f4 efl , qu "(741151414 guidera , a?

’ ambrera non-e12.

32’. Rhume 4111M. çà): à;
quidam gnian. [cd refidnguld ’
m (fig . V

. g: Rbambnides’ :12, qûè a).
En" a à laiera à vagale: zqt’mlia’

in!" je bien, "une quilmem’.
01?; vagit: reflnguk. v-

Ù

v

54-. in: l



                                                                     

L 1 un P9. nus; a;
  34.» Trapezz’a 4min: dit-mm!

reliqufigaw gigawatt: . qu
Mandat» ex queuter præçcdmi:

"fi" PW’.’

35. 124:3: lima P4171110]! 7è;
kquidillantes dB. 02D [uni , que
in eademplana exiflmtes,ù urin-
que Ininjîm’mm produite , admit-

de") diflqntiam a [è invitent nu-
?W "mon 5 MW"? maltant. .

(Migrant. ,

C DNon omncs Huez , qua: mm mm"
ù V’Çonçmmtë mimas diçcgdæ î



                                                                     

f2; Eucnmts
cum dentur lineæ , qu: lice: 17mn! in in
finitum producantur, ira ut ad fe mutuc
in infinitum magis ac magis accedant ,

nunquam tamcn concurrent 5 Utbol: 8: rcâa Iinea ; Conchois & méta
lima; Du: æquales Parabolæ cires can-
dcm Diametrum: quæ. îdcircç traqua;
quam dîc’endæ fun: parallclæ.

Unde facile manifefium cvadit ad na. 
turam parallelifmî neceffario requît-i æ-
qualcm ab omni parte diflantiam : quam
conditionem ab Euclide omîflàm nos i
cum celeberrîmo Tacqueto adjecimus. ï

Cætcrum linearum parallelarum, quas ï
Euclides ut jam dcfcriptas confident , ï
generationem 8c delineatîoncm duobus  
modis conciperc pommas.

[F

C .1)



                                                                     

Luna PRIMUS. :1
Pa’1mus Monus. 

Ponamus lincam ÇA PfifpcndÎCularî-a

ter infificrc lins: AB , ut angulus CAB
fit mâtas; dçindc cogitemuslineam C4.
nm fuâ extremitate movcrifupcnlincam
AB, ut ramper ipfi màncat perpendicu-
laris; fi jam [inca CA hoc fuo motupcr-
vcncric in DE. , Punâum C dcfcriptam
relinquet lingam (2D , qua: nunquam
potefl magis rcccdcrca linea AB , nec ad
ipfim propîus accedere, cum [inca AC
durante fu’o motu femper Îuerit eadem 8:

fibi æquahsv: Mecque linca CD in omni-
bus fuis punais manet cum AB in cn-
dem difiantia, a: fi m: motusJincæ
ÇA in infinitum damer , etiam lima

. CD in infinitum ab AB difiaret, adeo-
ne nunquam cum illa concurrcrct: un-

Ëc- jam certo concluderc lice: lineam Cl)
hoc mode geneçasam limez A3 effe pa-

rallclam. ’Deinde cum jam confier lineam CD
non pofle magis in une punâo ad li-
man) AB aœedere au: ab in: rcccdexc
qugm in aüo, Tequitur lincam CD ad n
[incas CF , CA haubert z ualem inclina-u
gimçm , adeoque pet d mitioncm Peu

..   D fait:



                                                                     

’35 E un 1 1? 1 I
pepdiçularîs àngulum DCA cire raguas
86 Çqualem angulo ÇAfi quipofitus cd:
;ç&us; adçoque duos angulos inferioçeg

ACE; CAB fimul fumtos Ça; ægnales
duobus métis. Id quad natta: pataud;-
çnm A13. (Il) hdç gnons dçrçriptaxum

min? rçaviæît: ’ "

F

1L -SEçumnus. Menus,

4d linge; KL punâum A concilia;
FI faQa linea AC perpendiçuhxjis, qua;
Nice: in infinitum producatu; , nunquam
ânclinaçipncm quam ad AK, AL babel;

wifi autçm gaudis 91!) makis. ’
aux;

n U.........-.---V -M P-------..-.v.----*,UH



                                                                     

Luisa ramas. f,
inguli quant-kan non mfibii vol
ininori linearum longitudine ,- Ted id
majori 561 mimi-i inclinatione bouffirai

Deinde à: alio quovis Punâo B cogi.’
icmus duèi lincam perpèndiculaièm BD;

’ guai etiam lice: iufinitc protiahatun, nûnï
quam aiiam acquiret inclinationeni 35 i113
qunm jam barbet adiincas BK. 13L. a i
l A Cam in) linga AC in infinitum prôJ
du&a non flic afcèndcfç verras fùpe.’

I flot: nec defqendère inferioi’aé’ fi-
,gnilit’er liriez BD etia’m in infinitum éon:

tinuata née mon ne; domifliora peier:
j’oflit 5; uneèeflafiio fei- ’uituf ifiaà lincaë

AC. BD fempçi i’crvatuns èandém.
te invicem Jîfianfiam noèconcûriefe poire
ùnquam; adeoque Îuxta fiant dèfinitioï
hem illas elfe Parallclaà.

au Tardzelagmüm æ ,6:
guru quàaïihnm cujus bina afin?

* fin: [and [au pæmlièld [de qui;

dijldntia. I  à 7. Cam lisère” infidràllelag’fdiiiüi

miam!" B2) dufla fanât , du;
que "54,017. HK lateriâüs p44
talle]: IétdnteÊjÜg’ame’trmü fifi il:

1 3



                                                                     

29 Eiucmnrsl. , x
no mimique punflo G, in: et p4. i
rallelagrammum dtflributum Il in
quatuor pârallelagramma; il a per
me minuter mon tranfit . [ci]:

AC. GE. appellantur (amplemen-
fa coran: que cira EDimàdram’
canfijhmt . urf-11:. 0K:

D.ÀËÈ

A. ’ I
FOSTULATA’.

il 1.. Taflulétur a quem: Mm
1444 guadvi: pané-fun) B rafla»!
limant dB durera

w

AMMB
a .’   La



                                                                     

Lrnmi Prunus. :9
. 2. Et terminateur "En dB
in tontinant rafla produire in 0..

tir-w, B ,
3. Et yawl: rentra d ôqWe

me: radia dB. AC. am. 11E,-
eirtulum 4440166". 4

fig and



                                                                     

36 a ’Èuctrbxâ

A x10 M’ T A;

1’. .Que fiant eider); affadira;
É5 interfc fun: tequila.

2. Si æqüaltbu: aqualia a];
dantur, tata criant aqu’alz’a.

3. Si ab quai)»: cavalai
demaatar -,v nfidua Mandarin!
aquah’a.

4-. Si iaaqùalibùs aqualia aa’-’

jeôîa fiat, tata [nm menin:
ç. Si ab inaqualzâm canada

4121m fin: ,- reliqua [un mg;
gaula;

6. Et que ejùfiz’em film dri-

plicia , inter]? [and aqualia.

ma intelligcndùni de tapxicibus;
guadi’uplîcibug, quintupliicibus au: in’

m , , ,Un L’. Ç 4 in



                                                                     

1,115352. P1131113. 31’

7. Et qua ejufilem fin: dg. I .
fin-dl? , inter fifimt agada.

Nec hoc. axioma Te tantum rcRringîg
and parte; dimidias; fed ctiam in tordis ,
L amis, in quintis a: fic Parrain-infinitum
2mm habct’vecitatçm.

l 8. Q4 coagulant fièimuma;

raterfi jan: aqualra, .

si primo concîpiamus Encan) DE ’
fupuimponi lineæ A8 . in ut puna. ex-
;rema D. A.u: 8c E. B. coïncidant; fi-
militer omnia punâa intermedia lino;
DE correfpondcant omnibus, mediis 
punâis une: A8 , pro cm0 bine dictera
poiTumus lineam DE elfe æqualem li-.
ne: AB: qui: omnes partcslineæ DE
çxamuŒm conveninnç cnm omnibus ml:

giboslincæ a

436M ’



                                                                     

’31 -EueL-Inxs

Dcindc Tub quolibet inclinatiqne ad
lineæ AB punâum A ducaturlinea AC:
fi jam ad lineæ DE punâum D duca-.
tut limes DE. itautinclinatiolîncæ DE
ad lincam DE , fit æqualis yel fimilîs ion

clinationi lincæ AC ad lineam AB: a:
lima DF fit æqua’lislincæ AC: à: mm

angulus FDE fupcrimponatur angulo
CAB, omniacorrcfpondebuntË: [cilicct
linea DE cum A8, inclinatio cum in.
clinationc, a: lins: DE cum AC. Adeo-
que jam non tamtam linga: congruunt [cd

&anguli. *Si dcpîquc ducaux: rafla CB , ut 8;
Hi , a; une: figura DEF imponatur al-
teri ARC : jam ctiam tertium latus FE
congrucç cum tertio lame ÇB; adeo-

43W

E

9.-.



                                                                     

LInzn. Prunus. 3g
que totum triangulum DEF congruet
triangqu ABC : undc ncccflaxio fequitur
nnum alteri elle æquale.

V 9. ’Totumfitaparte main: efi.

10. 0mm: anguli wifi inter:
[a finit agadas.

1 Il. Si in duas raflas AG.’

BD rafla AB incidem interjeta:
f5 . in! eafiina, page: angulo:
A’BD, BAg (lacéra reflis mino-

mfizciat 5 prodafia due illa r:-
Ela tandem coïncident inttr [à
ad cas parte: , ubifimt anguli
dudbus "fifi: minores. ’

l

Cam in hoc Axiomate mentîonem" .
faciat Euclides duarum linearum coinci-
dentiæ , 86 duorum interîorum angulo;
mm , facili ncgotîo patet illud silique me;
do refpcâum haben- ad Dcfinitiôncm li-
nearum parallelarum [uperius traditam 2
cumque. in un definitione nec tertia li-

’. . n93



                                                                     

34 E u c 1. 1 n x a
ou incident, nec duo angulî interiorct
occurrant , fatendum ingenue exit, bu-
Ijus Axiomatis lucem in primo intuitu non
apparue tamtam ,quanta in præcedentibus
fiatim affulfit; imo quanta etiam’lin omni- ,
bus communibus fantentiistequiritur. a
. (un fi vero in memoriam revacc-

mus (opta allatos modes encrationis pa-
rallelarnm , pommas in chuic Axiomatî
mulwm affundi poile clatitatis. Summuz
En Gt: facundum.

K. iA * C

Ibi quippc vidimus limas parallelasï AC;
3D ex fus nanar: a: generationis modo re-
quit": a! duoanguli CAB. DBA fint re-
âî, hoc CR iüius pualklifmi non aliud die
fundzmmtum quam cum angulus uBnus.

’ A D

.. ,4 ...--,, ...4.ù-...-..&..-.-.’



                                                                     

Luna Prunus. ’3’
ABD fit mans; (quod fcmpcr l’appo-
nimus)ut alter BAC miam litreâus : a-
deoqqc ut limé AB perpendicularitcr in
lineam AC cadcns ctiam fit perpendicu-I

luis ad alteram BD. lsi jam ex punéto A infra lineam AC
dilemm- alfa quælibct ut AE; in unau
filas BAIE, fit miner méta: fila mal;

io fi producatur magisacmagis nichet
modem si» AC: qui: alias debater au:
cire parallcla ïpli AC ,’ aut itcmm in alio

punâo cumipfa concutrcre: non prix,
qui: baba ptm&um A comme adeo- ’
que in illoL concidtmt g virions: poficrius

quia cum du: refile lpatium comprehen-
detent , quad repugnat Axiomi fcquenti.

Cum [manifcflum nunc fit lincam Ali.
magis ac mugis recedere ab AC 5 etiun
Patetillud non poile fieri nifi illa magis
ac mugis appropinquct ad alteramparal-
lehm BD; quad tamen in infinitum alf-
Euc concur’fu ficriminimc poiIibile off;

enim unius linacée punàum A ab alterius

r limez panât) E ad quantlibct Mantiam
.xemotum eflècoociplmus; 84a panât)
A. valus E ducere incipiamns Encan: ali-
qnam buveur, in; fi producatur. adso-
flllî 3.5 AC makis; recula: i

1 ’ z DG.

l



                                                                     

,36 EuCLi’nls.
fiEcciiatio ad puné’tum E margis ac ma;

is acccdctl doncc tandem porto pro-
duâa pcrillud punâum Etranieat.

Si enim impoflibile fit ut pet E tran-
feat, e duobus unum verum cit; zut au
putho A. ad E. non poire ducilineam
mâam , quod repugnat poflulato primo:
ont lincam AE , fi quam proximc ad
punâum E pervenerit , aliorfum fa de-
terminera adcoque fc flcâere 3 vquod non
potefi cil: nifi ex méta fiat curva: quad

mm cfi contra Hypotbefin. t
Duæ union adhuc difcutiendæ rcfiant

difficultates , ou: linearum AE. BD ne-
ceflërium vacillare fadant concurfum.

Prima CR: , quad Hyperbola 8c reâa; -
Çonchois a: rcâa , du: Parabolæ arqua-
les circa candem diamctrum , fimul in
infinitum produâæ nunquam cancanant.

Q1: I tamen diflicultas cvancfcit fi con-
fideremus illas lineas cil": extra gcnus li-
.nearum, de quibus agit Euclides in hoc
Axiomatc; cxpreflè enim tantumloqui-
tut delincis mais; cum Afiymptoti En:
(faltem altcra) ex lineis mixtis.

Alter: diŒcultas oritur et Clarifiimi
-Bettinîduabus reâis (in A pian 3. 8c Æ-
.ratio Tom, I. pag. 354.) (in?! licct in-

tcmos



                                                                     

a»,

Luna PRIMus. 37
ternes angulos duobus métis minores cflî.

ciant , fi producantur tamcn nunquam
coïncidant.   .

Scd nec hoc noflrîAxîomatîs cvîden-

tîam 8: veritatCm labefaâarc porefl. Cam

iflæ lineæ non fimpliciter feu rauquama
punâo ad punâum’, fcd cumccrta qua- L
dam; çonditione, feilicet adjunôta pro-
portion producamur. (ma: proportio-

I nalis lineafum produâio hic nullum
omnino habet locum.

12. Dm: rafla [infant mon
comprebepa’unt. V
  1;. 0mn: totum cfl agnate.
ommbur fuis Partibus fimul
fumftis.

(lumiam majorîs perfpîcuîtatis tafia

Mathematicis in more pofitum e ,  ut
verîtates quas demonflrandas fufcipîunt,
dîflinâis a le invîccm compleétantur pro-

  pofitionibus; notandum cit hâfce propo-
fitioncs dividiin Problcmata a: Theore-

mata,    Egoblcma cil Propofitioîn qua aliquîd

- E a 4’"-



                                                                     

33 Eucninu;
proponîtur efiîcicndum. a: conclulïom’:

formula femper talis dl: (and en: fa-
ciendum.

Thcorcma ,efi propofitîo in qua pro-
prictas quædam au: varias de. aligna te
jam fiât: 8c in figura jam conflruâa,
proponitur demonÎlranda: 8! conchiio-
nis formula fellaga-fifi. Quod en: de-
monfirandum. *

Corollarîum en confectan’um quad et

faâa jam demonftratione tanguam lu-
crum aliquod colligîtur. .

Lemma efi demonflratîo præmiflæ ali-
cujus, ut qnæfiti demonfiratio clarior

(Vanda: a: brcvior. l
P Ro Pos1T1o. I.

mu. x. up" dm. «au uranium A! triangu-
c.   hlm «ladanum confiture.

.V C

CON!



                                                                     

Lzsnk Prunus. 39
chSTnucno.

3

. I. Centra A radio AB, **dc. "on;
feribc circulum BCE. L 4-

II. Centre B , codem radio
BA, udeüzribc circulum ACF.

3. Ex punâo interfeâionis
Ç b dtic métas CA- CB. "bren. x.

Dico triangulum ABC cire æ-
quilatcrum.  

DEMONSIRATIO.

AB :30 AC. c r
BA sa BC.

ÎErgo AC 3030.- d ’ d’un.

ç Des 1 g.

2,.
Q

Adeoquèltrianguîum  1113C et? ; I
à" æquilaterum. x (E041 eratfacicn- endu-

um. . v- .

Pro.-



                                                                     

in Ennui)"
Pn0porsxrro. IL. -

h Ad datura purifiant cd dans
refianC agrafent m5242!) JE
Pouf".

ÇCONSTRUCTIO.

. I. Ducatur a C ad A rafla
a Pofl. x. . C a. .
Ph 1- 2. SupérCA b fiat triangulum

æquilaterum. CDA.
v 3. Centra C . radio. CB de-

! P004 fcribc ° cirçulum.   :1

"ou. 4.. Latus’ DC 4 produc (arque
fi ad Circumfercntiam in E. I

e Pofl-s- Centra D radio DE ° de:
fçribe arcum circuli EF. De .

’. . 6. -



                                                                     

f. lz

Luna. Palmas; 41
6. ’Denique latus DA ç pro.- fPod. z,

ducufque adif’cum arcum in F. - . ’
Dico lincam AF cflè arqua.

lem datæ BC. Q . A, I

DEMONSTRATIO...

S DF go DE. g. "MW
(04 30 DG. h. 349*-
AF go CE. i. m. ,,

AthÎ 1C. chÉu.
10 BC. L 14h:-

ç Il

Il Plo-



                                                                     

;p Eucnnus
2mn; PROPOSITIO. 11L.

I Datis’duabus reflis inqua-
libus A (9’ 36’ 5 Z: majori TE mi-

nori A æqualem "514m TE de«

"du".

D compte-no.
1. Ad lineæ CB extremitatem

-. L L B, fub quolibet angulo a pono
refitam BD æqualcm minori A.

. un; 2. Ccntro B radio BD bâc-
fcribo arcum circuli ,. fccantem re-
étam CB in E. v
’ Dico ’Iineam 3E efic æqua-

lem ipfi A. .» De-



                                                                     

DLwlnæk Prunus. 4g
DDEMONSTIfiATIO.’

°041,ia fun: a
BE no BDc. radii ejuf. cmm

dam circuli-
AtquiA :0 BDd dPer Con-

D firuâionem.

Ergo BE no. A. d; gageas; .



                                                                     

(.4. EuCLmI-s

Pacte-51110. 1V;
11ml- v Si in "Magali: ABC. DEF,

www 14m: eA’B, uni DE : fi
ahan»: AC alteri Tl: [à zçud«-

1:; a: 0* anguli A. D iflis [4-
. tarifias romani fini? agadas: Eg-

’rit gangue [zàfis ’36 agitait EF

angulm B angulo E: ut a f
ipfî F5. Et triaqgulum A36 4e-
quale triangqu DEF.’ .-

DEMONSTRATIO.

D Concipiamus ’Triangulum m
DEF, fuperimponi triangule
ABC , ira ut punëlum E cadglt

" a» i m 4,.à" .a



                                                                     

I W’l sa...

;*ii

Luna PRIMus- 45?
in B , 8c latus ED fupcr BAA;
quando gunfium D ptæcifc ca-
detin A. quia latcraAB 8c DE

- dantur æqyalia. a
I Dein’dcolatus DF cadet (imper

AC , quia anguli BAC. EDF.
ponuntur æquales. a

Denique puna-am F necefla-
rio cadet in C, quia lacera AS.
DF (uni: æqualia. a

Ergo punétumr E idem cric
cum B; 8: F cum C. Ergo li-
nea EE congrue: cum AC , a.
deoque ipfi crit æqualis : 8c

. lomnes anguli congruent, ut 8C
tora triangula: quarc i113 fun: æ-
qualia. a

Q. E. D.

F3 PRÔfi



                                                                     

4.6 .EuciIDISL

PROPOSITI 0.1 V.

mon a. Jfifieli: Trianguli AH C qui un! . .
bi!!!» fimt ungult AÎBC. ACE in-

’ter jà finit squales, i

A

B D C
PRÆPARATIO:

Pei- prop: 9 fequentem (qu:
ab hac non depcndet) angulum
BAC divide bifaIiam méta linea
4D:

.-M J ’D E-I



                                                                     

i

i LIBsnanmus. agi
DEMONSTATIOU

InTriangulis ADB. ADC.
Latus AB æ AC. pet ipfum

triangulum..
Lame AD , unique commune a.

deoque fibiipfi æquale.
Angulusi BAD æ CAD pet con-

Itiuftionem.

Ergo angulus.. ABD .10 ACD.
q

a Q. E. D.
l

4C0ROLLARIUM I.

0mm: triangulum æquilaterum

en æquiangulum. "
COR 0.LLAÛRIUM II.-

Si in triangule Ifofcëie vd æquilatemi
i ABC , lineà AD bifecet angulum A , il-

la etiam op ofitum latus BÇ bifariam di-À
.Videt; u: Âipfi BC perpendicularis cric.

PR0-.

a4.



                                                                     

4.8 oEuCLrbrs V’

mw’ Pa0posxrxo. V1.
si .triunguli ARC ,

duo 471351415 ABC.ACB.

inter [e uqualesfutrim;
lutera aqualibu: argalis

c’nppofitu A8. AC.etilmc

inter]? arum alcalin.

DEMONSTRATIO.
Auteft, AB 4 AC.
Autel! 5B, a AC.
Au: cil: 4B I) AC.

Ponntur AB 4 AC.
Abfcindatur DE æ AC ,’ tum duâa

DC. critin A lis DBC.ACB. .
Lacus BDB :1) AC. pet conflruâ:

BC J) BC. feu Commune,
’ 4’ L Angulus DBC æ.ACB.

l.Ergo crica A 1mn DBC a) A19
ACE , fc: parsfôc totum. Œodeltab-
furdum 5 adcoque non Potefi cireAB 4

Pu, n



                                                                     

L un En. lins. 49
Ponatur deinde AB B AC.

Nec hoc poire eflè eodem
mode probatur ab AC ab-
feindendo ipartcm æqualcm
lateriAB.

Adcoque cum çnequealt cire

AB a AC. ” " ’
. .Nèc A3 B AC.

Neceflario cri: AB no AC. ;

SICYHOLÏ
: Nonïmîus forfan quibufl
dam arridebic demonflzratio
quam inveifo parumper pro,-
pofitionum ordine hoc modO

q proponcmns; ’

G A Præ-



                                                                     

:59 Eucmuxs
A

B. D C"
i CIBPRÆ’PIABATIIOÇ .

’ Angulum BAC, ut ante
divide bifariarh recta AD.

- .DEMONS’I’RATIO.

Intriangulis ADB.ADC,
A Latus AD unique commune

fibi ipû ePc æqualc.
Angulus B a.) C. pet propofi«

nouant aAngulus BAD au CAB pet l
confiruâtionem.

« Ergo



                                                                     

LIBER Prunus. 5*!
Ergo pet 26 raquent’em

.(quae ab hac non dcpendct)
Latus AB au AC. QÏ E. D.

COROL’LARIUM.

0mne Triangulum acqui-
. .angulum ePc æquilarerum.

I A à;I.

. :A.A4-
c

-.--’--i

G 2 Pro-



                                                                     

fluor. 4;

5: . Eucnnns
Pnoposrno. Il.
Si ç lime dB unanim-

iièus 11.13. un! dutum alignez!
purifiai» ÏC «un; fuerint du;
[mu AC. ’26. extra illud pun-
fium 6’ nullum dutur 411ml pun-

fium, adquad 46 A (9* B du;
[incas 11005:2: duci, que jam duo’

fait lineiÏACQÎBCfint uquula. J



                                                                     

Luna .PRIMUS. "f;
DEMONSTRATIO.

Si tale punétum contendat Ad- I
vcrfàrius dari poire : dabitur vol

-’ extra vci’ intra triangulum ABCJ

vel in alterutro laterum.
Ponatur extra triangulum in D.

Duëtâ CD. exit in triangulo
’ ACD A

Latus AC æ AD. juxta Ad-
4 ’verfarium.

Ergo angulus ACDœ. ADC; a 5, Le
qui cademlitera O infigniantur. ’

, Deinde in triangulo BCD.
; Latus BC æ BD. itçrumjuxta ’
g Adv.
i Ergo angulusBCD æ , BDC
’ qUi eadem litera P notentur.

13m angulus 0. a parte fini-
fira cit major anguloP. adextra a
veto minor s quad cit IbfilrdlÀm.

. 1 . . t.



                                                                     

.oqy

5,4. -Eucr.tnq1-s.
Atqui eadem demonflratio A

obtinet in omnibus punchs extra
triangulum.
v Ergo nullum omnino extra
triangulum datut talc punétum.

Ponatut intta triangulum in D.

C

A V

A [Latus AC æ’AD)juxta Ad. I
iLatus BC on BD. vetfatium.

Ergo AC 4.03 aoAD 4.. DE.
contra fequentem propof. 21. quæ ab

hac non dcpendet. v a
Çum jam cadcm demoniira-

nomsQ

AAJHA



                                                                     

iLunR. Prunus. a;
tionis forma applicari pofiît o-
mnibus puné’çis intra triangulum

ABC. .Sequitur nullum tale punôtum

intra illud dari. i
Ponatut in alterutro laterum

AC. BC. "
- Nec ibi illud punétum potefl:
inveniri . quia tum pars foret,
æqualis fuo toti contra AX. 9.

Ergo univetfim concludimus
extra punétum C nullum omni-
no aliud dari poire . ad quod duæ
lineæ æqualesipfis AC. BC duci

queant. Q; E. D. a

A

65 A Pto-



                                                                     

. . l56 î EUC-LIDISÂ.

Pnoros tri-o VIH. "
Si duo .tlriungulu A35 TEE

finît duo luteru A’B. AC. duobu: lu-

teribus DE. uqiuuliu bu-
beant; alterum ulteri: rut t5
bufiu BC æquulem Éufî EF. 1114

criant ungulum A angula D u-
9ualrm .lmbebunt , jul: caquait:
6us "67L: contentum.

k A.A D t’a
AIÆ.o tu eDEMONSTR’ATIO.b

Triangulùm ABC fupct- .-
ponaturipfi DEF, ira utba-. .
fis BC congruatbafi EF, tutu

L . Plu]. ÎD



                                                                     

LIBER.PR urus. C57
puné’tum A cadet in D. 8c
latera AB. AC. congruent la-
teribus DE. EF. item angu-g I
lus BAC congruct angulo

1 EDF. Ergo ’etunt anguli
, æquales. A 1 V ,0430;] fi veto Advetfatius

contendat punétum A cadete
extra D; tum fequerctur ex-
tra puné’tum D, dari aliud
punâum , 4 ad quod ab cxtte-

. mitatibus E..- F. lineæduæpof-
fait duci quee ipfis BD. BD

i jam (mais cirent qæ’quales:
quod cit abfurdum. b , b7. L

34x. 8.

P A, PILE-î



                                                                     

58 Eucnnte
Pronom T-lO 1X.

R05. 33 Datant angulum reüilintum BAC bifu-
»lrium fruit.

CONSTRUCTIO.
I. Ex lateribus .48 . AC abfcinde

I 3-1- ! pattes æquales AD. AE.
b x.I. a. Super duâa DE confiitue l’ttiamc

gulum æquiiaterum DEF.
3 Duc te&am Aï.

Dico illam bifatiam dividete angun
3mn BAC. r

DÈMONSTRATÀIO.

InTtiangulis ADFAEF.
Latus AD au ’AE )pet tonitruaie-
Latus DE en EF nem:
Latus Al: :0 AF, quiautrique com-

mune. ’ ’

à n

"th ,ngoangulugmt mâtant. Q. Ë-OF

. ’--,,.......&.- w.



                                                                     

Luna Prunus. ç,
COROLLARIUM.Hint par: "tabarin: durant angulum

fitandi in and" 4331410914. 8. 16.1".
lingam nimirum (une: imam bifuignt

dividende. Is c H o L, I v M.
Pan]! 4mm propofitionis touflrafiia lm

mode in tompendium "digi.
I. In [attribut A8. Ac, fumcuquaht

un. ne. tII. Centris D à E ,A quolibetumqua 14-
dio defin’be dans anus [a interfcnnmin F.

Qofmo "au AF angulum BAC bifrtabir.

P303



                                                                     

mon, ,; 93mm raflant trrminatumv GH

a 1.1.

b 9.1.

ËQW "EUCLIDIS. I
PROPOSITJO X.

èzfizriam figure.

constitue-rio.
r. Super data 6H confiitue C trimé

gulum æquilatetum GAI-I. v -
a. Angulam A divide bifariam b te.

de AE.’ . ,Dico illam lineam CH dividere bi-
fariam.

DEMONS TRATIO."
In Triangulis AIG. AIH.

Latus GA æ HA. pet Couffin: ’

&içnem. -

- Lama

a a.

.7-



                                                                     

Luna Prunus. 61
Latus AI a) .AI, feu utriunCOmà

mune.
Augulus GAI J) HAI. pet con-

fituâionem. ’
Ergo cBaiis GI J) 1H: adeoque lineziqc 4o!-

GH feâa cit bifatiam. Q. E. F.

.SCOLIUM.

Hajut ope;,5 in. miam trin»

I .
tale cf! rompen-
dium.

Centris G è

H , cquali m-

. dia utrinque de-
..--.é[- frubamur ana:
G . HIE interfëcanm

inA à P.
Tum "tu

Aï, bifetabit
raflant GH in I.

J. Norandum e-’*-; . tian: pro [aquan-
i m" - ri propafitione

. "au?! AF cf:
perpendiculunm ipfi GH ex panât data I

unimqut minium. Ah. A H 3 PR 0-.



                                                                     

62 Encntnrs.
Pnoposr Tl o XI.

r toi. a. i Tata "au ŒF a purifia lin au
data prrpendi culurem 1 418960174".

A.

D I
CONSTRUqC’TIO.

, s. L I A punâo I uttinque fume a partes
inter fa æquaies ID. 1E.

1...; 2. Super rota DEconRitue l’ttiangu-
lum æquilaterum DAE. ’

3. Duc reâam AI.
Dico illam cire perpendieuiatem

. qnæfitam. i . -
DEMONSTRATIO.

In trianguiis AID. AIE.
Latus AD J) AE. pet tonfltuâîo.
Latus ID sa 1E. item.
Lame AI au AI. ’

la l. ’î ’ Ergo Anguius AID a) a AIE. Adeo.
b écho que AI cit quæfita h perpendicularis.

L, i (L E. F.- P a a.

--4 -» --»«rs-4 4



                                                                     

Luna Prunus. 6;
P monos: T r0 X11.

Ex data purifia A "M 7.
w extra [imam DE . ad
I iplam lingam perpen-

diculurem durera.

CONSTRUCTIO.
x. Centto A taliradio deicribe acit- 3103.3,

culum ut reâam datam lecet in duobus
punais D. E.

z. Duc bredsas AD. AE. bPofl. L
3. Lincam DE t dividebifariam in c 10-1.

punâo I. » IDico duflam AI cire quæfitam pet-
pendicuiarem.

DEMONSTRATIO. ’

In Triangulis AID. AIE. .
Latus AD æ AE. quia fun: radii ejuf-

(lem circuli.
Lame ID æ 1E. pet confiruftionem.

. Latus’ A13) AI.

i Ergo angulus AID æ dAIE. Ergo AI
cit quæfita e perpendicularis. Q. E. F.

5 I P R Cf
d 8. I.
e Dette;



                                                                     

"64. EUCLIDIS’"
PROPOS l Tl o. XIII.
(un: rafla lima E’B fiapm

riflant 6’ D confijlem , ungulq:

mit: au: duos rifla: au: dua-
êu: mais arquait: effrita

Tracer. Ê.

A i i o

c B DDE MONSTRATIO.
Rectal EB cum DC au: fa-

cit utrimque æqualcs , adco-
miro-que * duos rectos; au: non

faci t.

’ Si



                                                                     

. Luna Prunus. 65
Si non facit , ex punâto B ex-

citctut b perpendiculatis BA: 511-!-
ieruntqu’e duo anguli O 8: P
.4... Q finguli reéti. adeoque

O-i-P -l- QJD 2 R. "
’ Arqui ang:S 30 O 4.1).

!

i .Ergo S -k- Q 90 2Re6tis.
. mimi E. BD.

J. i Pre?



                                                                     

66 EuCLIDIS’

pactes in 0.. XIV.
flint-72 Si ad alicuju: ret’iæ AC pan.

Hum Cduæ refit 9C. CE me al
enfiler» partes duflæ angulot qui

x [uni deimep: O. Û S duabusreflir.
æquales facerint, in direéîum e-
runt fia: refit, [que ejt’ TCE en?
une. rifla lima.

DEMONSTRATIO. ë
Si Adverfarius contendat lineam CE

cum CD non facete imam lineam Ire.
étain, urique aliam aflîgnare nobis de.
ber; illa autem affignabitut vel inptaii- I
Imam CE velinfraillam. q i 1

Sit primo (opta CE. ut CF.
prix: anguli O .4.- P a), z Reâis.

z ü; ,5.»- 4... ..



                                                                     

LIÈER l’intrus; 67
juin: Advetfarium.

Atquianguli 0.4- S æ a R. Fer pro-4

I bpofitxonem.

ErgoiO4-P :0 0.4.8. Etdem-
to utrinque angqu 0 temanet bP 1) S.
Pars 81 (arum quad cpt abrutdum c.

Et eadem deiiionfiratio habet locum in
omnibus lineis que: ’pofiunt duci [opta
CE. Ergo nuHa potei’t duci linea fupra
CE , quæ cum C D faciat lineam reâam.

j Sir deindeinf’ra CE. ut CG.
Tum anguli O .4. T 1) z Reâis. jux-

i ta Advetfirium.
Atqui ’ 0-1-3 a) r. R. p2: pro.

"pofitionem. l

Ergo d O 4-. 1) O Et ablato
utrinque anguio 0 remanet T æ S. To-

. tum 8c Pars. quod c CR abiîudum.
. Et cum eadem demonfirationis forma

obtineat in omnibus lineis quæ poifint
duciinfta CE2 Tequituretiam nuliamin-
fra CE pofle duci . qui: cum CD farcit li-
ncam reâam. [Inde conciudendum crié

i ipfam lineam CE cum CD facete rectaux

DCE. Q. E. D. i
la Pavi-a

an. il
be. à;
CAL 9.

du i;

«mg.



                                                                     

- 1 E u c L I D t a
P nopo 51T 1 à. XV.

Si du refit: dB. CD je invi-
cemjèrent , unguios udVeriicem E?

oppafitat , fiilicet E a? T aqua-
its inter fa fadent.

11190:. 8.

DEMONSTRATIO.

. Anguli E-l-an 2R. «
"”” ’ Anguli [J-i-Oæ 2R.a

un... 13th5 E --l- 0 30 P 4- 0. i.
ablato utrimque O. î I

l Guy? .E CQIPO ce
i” V



                                                                     

1.13217. Pr. urus. 69

COROLLARIU M. I.
’Duæ reâæ feeantes (e mu- V

I tuo ad punétum interfectio-
nis quatuor angulos faciunt
quatuor mais æquales.

COROLLARIUM. Il.
Ormes angulitirca idem

.punctum confiituti æqualcs
fun: quatuorrcétis.

3 , Pan.



                                                                     

7o EuthDze
PROPOSITIO. XVI,’ -

Timing. Trianguli A26 une latere.
Bol produflo in E , externus
unguius EAU utralziet interna
0 appelât: 019e! Bmujor efi.

E

a o
PRÆPARATIO. i

fion,- y 1. Latus A C bifeceturin F. *
hmm. 2’ DU&3 BF producatur b in
au. G, utBF fitaoPG.

3. Ducatur AG.

DEMONSTRATIO.
Jan] in triangulis BFC- AFG.

La- t



                                                                     

’zLIBER Bannis. 7;

Latus r BF l0 FG Percen-
Latus CF GO AF firuftio.

nem.
Angulusx BFC a) AFG. pcr 1 5. I.

’Ergonng. ECB il) FAG. pcr4. r.

Acqui torahs EAC cxtemus
major FAG. 1

. Ergo idem EAC adam major
FCB.I.C.

Eodcm modo bifccando latus
AB procedatur , 8: probabirur

  angulum externum DAB majorem
cire angulo ABC. r

. Atqui angulus DAB no EAC.

. 15. I.Ergo EAC ctîam ca major
quam ABC. [Î B. .

. QE D.

Pat).



                                                                     

7’zk Eucnlnfs

PROPQSITI o. XVII;

Mm ’ Tridnguli ABC duo anguli B.
T. 1781.4112 quilibet , quocunque

modo jimul [ùmpti , duobus re-

fiisfimt minores. .

A

D c ,3
DE MONSTRATIO.

Produite latere BC in D.
Duo anguliO-ir-T æ 2 R. 13.1.

Atqui O fl B. 16.1.
Ergo BJr-Ti z Re.

Simili modo demonflratur
en-



                                                                     

. LIBER. PRIMUS.. a
angulos A -ï- T en; minôrcs

v feu i duobus Reôtis.

3 ÇOROLLARIUM. I.
la ompi triangulo cujus u-

nus angulus fueric reé’tus val

obtufus , reliqui fun: acuti.
COROLLARIUM’ 1H

i .Omncs »anguli trianguli
i æquilateri; 66 trianglili 1(0-

feelis anguli fuprabafim (un:

9 acuri.

j; P13;



                                                                     

EucubIs
PROPOSIOIO..XV[I[. i 1

11m: ’ Omni: Tridnguli dBCmaxi-
h ma latéri 45’ opponitur maxi- - ,

mus angulm ABC.

DEMONSTRATIO.

Angulus ABC efi .4 C;
A majorilatcrc AC abfcinda.

tur AD a) AB.
. a; 1. Ergo angulus ABD :10 P. a

Infini Atqui P 4 C. b
Ergo ABD 4 C,

p"

Àdcoâ i



                                                                     

Luigi; Pk11Mus. 7;
AdeoQue totalis ABC crié

multo 4 C. i
Anguluà ABC en i: A.

A maximo latere AC abfcinda-
tur CE æ CE.

Eritqueangulus EBC a) Cf c. f. ’-

I Atqui [O i A. 4 415c!-
Ergo EBC 4 A.

Ergo totalis ABC erit multo

i: A. . IUndejam parc: angulum ABC
cfle omnium maxiânum. (LED.

K2 r Pro:



                                                                     

76 EuClexsi
P ROPOSITI 0.. XIX.

la omni triangule ABC maxima
angulo B ofponitur 14m: maxi-
mum .46.

A

ho .

1T

u.

a oDEMONSTRATIO.
nAutlatus AC cil :0 AB.

Au: AC i AB.
Aut VAC i AB..

Si Adverfarius. ponat AC æ
AB, cri: aangulusB Jo C. quoda g. I.

en: contra hypothçfin,

.Sii

Q VH”wf::a



                                                                     

a

LIBER l’anus. 77
f3; mendia; effe AC m AB.

xerit i, angulus B m C z quod518.x.
itcrum cit contra hypothcfin.

Ergo fequitur latus AC cire. C
AB.

Eodcm. modo demonflratur
AC ech 4 BC.

Ergo abfolute latus AC CH:
maximum. (LE. D.

K3 -Pro-i



                                                                     

78 Eucmpls- a ’
Pluvo’sx-rxo. XX.’

31net. Triangult 44864.00 lutera [(16
5. eAB. AC. au: alto .quacunque l 3

moda fimul fimpm relique 36
jam majora. ’

PRÆPARATIO.

1. Latus. AC producatur in D ut fit
AD Il) AB.

z. Ducatur DE.

DEMONSTRATIO.
In Triangulo DAE. latus AD. a)

’ AB perconflruët.

Ergoangulus ABD æ D.
Arquiangulus CBD 4 ABD.
Ergo angulus CBD ctiam 4 D.

Adeo- . D,
1



                                                                     

Llnæa.ËRIMus. 79 .
Adeoque lotus DC hoc cil duo la-

tera BA .4.- AC. (un: a majora tertio î l9.1-

1men: BC. l E. D.

SCHOLIUM.
Propofitionis huius veritas immediàte

fiait ex Archimedæa une; Reâæ defini-
donc; Ad ocuÏum enim paretviamper i
quam linea fraâa BAC a B ac? C duâa
6P: diverfam cire, a via lincæBC, qua:
Itatuitot méta.

Ergolinea reâa BC dt omnium mi.
mima, que: a B ad C potefl duci.

Adeoque etiam linea mâta BC erit D

[inca fraâa BAC. .1
Q: E. D.

Pro. -



                                                                     

80 EuCLIDIS
PROPOSITIO XXI.

V mon. Siaterminis unim [mais 790
’4’ intm triangulum jungamur due

reflua B’D. [ch lm (ateribm tri-

. anguli Bd. AC minore: guider):
,erunt ; majorent vero qngulum
CROC. continelmnt:

A.

z

Il) c,DEMONSTRATIO.
i

P A R s I. .
Produâa BD in E. cric in triangule

BAE. "  A(8A .4.- AE 4 BE.
"a? EC an EC.

3A4. AC A BE..g..EC.
Deinde in Triangulo DEC.

DE .1. ne 4: ne. c
c 2c..I, A æ BD.

b Axuç.

BE



                                                                     

Luna Panama. i8:
en 4.. ne 4BD-]..DC. «NM-44

l Atqui fupra BA JI- AC 4 BE
A. ne.

Eë’go BA .4. AC multo 4 BD
gym

PARS Il.
  Extpmus angul-us BDC 4 DBC. e

’ a i e 16-1.. i , 0Atqui angulusDEC 4 A interna.f f 15- ’-

Ergo angulus.BDC multo 4 A.

(LED. .



                                                                     

82 Eu-CLrnls
Ali: DEMONSTRATIO.

PA R8: I. Ducreâtam ADO."
Intriang. ADC mg. R 4 Q. v ï
lntriang. ADB mg. D 4 P. .

Ego pet I9. I.
L’atus AC 4 DC- )A -
Latus BA i4 BD. A

n

9’- 4Latera BA --i-- A8 Q BD --I- DC.

miod autem angulusR fit 4 Qfic patet. Pro-’
ducaux: A0 in E. ut fiat CE ŒCA. Triang.

a I ACE eft lfofcclcs. Ergo ang. Q J) En Atqui ex;
si ’ tcrnus R «nm-no E bErgoR 4Q. Similitcr

hm L probatur e11: D 4 P. C

ç :6. I.)
’ Brgd

.. - -4 .-A.-a---.-......-..’..-w:

.An.’



                                                                     

LIBER Pnlmus. D83
Ergo S --’r- T 4 Pfi-Q.
Hoc BD’C 4 BAC.

V cl aliter [me moda.

iPARs. I.
Par Archimedæam rcâæ lineæ defini-

tionem linos BOC si! omnium brcvifr-
" ma , quæ aB duci poflbnt ad C. Ergofi
a B ad C par aliam viam ducatur linca five
incurvata five fraâa , ut BAC; vel BD C.

. necefiario ma viaerit major. Pâtctautem
ad oculumA quo punâum fraâionis ma-
gis a linon BEC recedat , eo viam pet
quam iflalinea procedet eflèetiam longioî
rem, adeoque etiam lineam die majorem.

A Atqui punâumfmâjonîs A magis a li-
nca BOC recedit quam D. Ergo linea
BACvÇrîc major linea BDC. A

, P AR s Il! ’ a
Par propofit 52. 1. (qua: ab hac non

A i dependet’.)
Omnes anguli triang. DBC æ

omnibus exig. trial]. ABC. S J .
l Arquiang. DBC JUDCB ?
mg. ABCLI. ACE.
"henninèbiz angulus BDC 4 BA Ç:

’ L z Pao-



                                                                     

84. Eucnmis
PROPOS lThlo XXII.
Ex datis tribu: raflât cd. ’3.

C. quorum du «peltée: and;
fiait majore: , Triangulum con-
flituere. -

,..---

l’robl. 8.

1

un: ne a
CONSTRU’CTIO.

i. In infinita lima OH,
lineisciaiiê A, B". C. fume æ-

quales DF.PG. CH. ,
2. Centro F &iradio FD

. dcfcribe Circulule,& cen-
tro G radio CH circulum HI.

., 3. Ex. punéto’intçrfeé’cio-

nis I , ducantur tcôtælF. lG.

A Dico



                                                                     

LIBER PRIMus. à;
Dico FIG cflè triangulum

quæfitum.

DEMONSTRATIO.

FI 30 aDE ao A. Pcr con. "M15.
F G on B. &ruétio;

z :0 bGH in nem. L chhg;
’ ’Q, E. F.

. à

,, I4 3. - P119?



                                                                     

86 Eucmnxs
PROPOSITIO xxm.

Ad dans "me AB P0171621"?!
6’, algide refiilineà DEF agua-

lem GCB fiai-e.

I’tobL 9.

i. In’ reé’tisiEH. El fume .

duo punéta D. F. iliaque jun-
ge mon” linea DE. -,

a au 2. Tum îfidçad punâum
C triangulum GCB , habens
latera æqual’ia lateribüs mon»

guli E DE. . iI .Dico angulquCBielÎ-
[c æqualcmipfi DER, . ID

Ï . - v r c..



                                                                     

LIE-Ba Prunus. 87
"DEMONSTRATIO.

In niangons ces. DEF.

Latus GC on DE) Per con-
* Latus CB 30 EF fit fiio-

Latus BG un! BD nem.

Ergo’lîangulus GCÊ’ao DER b 3.x.

’ - - ’ (u. F.
là.

à.

Pro-



                                                                     

H88 Eucmnrs:

mon x si

PROPOSITIO. XXIV’,

Si duo triangule BAC. BAD
duo. laura 73A. AC placée: 3.4
A?) æqualid bdèuerint. alterum
alteri unum Tara triangulum b4-
bmt angtdum iflis Iatenèu: con-

tentum BAC majorent alun; l
ŒÆD; habebit qualifie flafla
136 majorera] 6;:le 3D. l

PRÆPARA’Tio.-j 5
1. Centra A pet Cdcfcrilie

C1[-



                                                                     

.7 - -ur -.-... . 44

Lui-nu. PRIMIJS. 32
circulum . is tranfibit pch , cum

,Ac, AD ponuntur æqualcs: Et
BC cadit fupra D.

2. Ducatur refila DC.

DEMONSTRATIO.

In Triangulo ADC.latus AD
ponirur æquale AC. ergo angu-

lus S æ Q. .Atqui S fi :0.
Ergo Q4 i0.

h

Adeoquc T multo 4 O.

Quare cum in triangule BCD
angulus T fit 4 O erir larusfeu
Bafis BC major Tbafi BD. v A "9.x.

q E. D.



                                                                     

Eucmnrs
PRO-POSITIO xxv.

gigot: Si duo triangula ABC. DEP
. Î duo laiera AB. AC duobus late-

rièus DE. DE regimba Intime:
rint alterum alteri ; 147mm Wrà
triongulum IMdet briffa 9962714-
jorem airera EP : baladât quoque
angulum A majore»: îD.

l 3 c a
DEMONSTRATIO.

Si angulu’s A non fic q D.

ErirvclA 30 D. "
’MAmD



                                                                     

Luna. PRIMus. 91
Si a: A aoD’, critbafis

* BC 30 EF. contra hypothe- au;
fin. ’ I

Si vero A m D cri: blaa- 524-1-
.fis BC m EF. irerum contra r
hyp.

Ad coque fcquitur elle augm-

lum A çD. i i. Q. E. D.

M2. l PRÔÂ



                                                                     

92 . -EUCLIDIS
PROPOSITIO XXVI.

Theor.
,7, si duo triangula duo: angulos duobus an-

" . gulisæqualrrlmbwïiur , alterum alter: , (7
imam luta: am 1.41573" æquale , five quad ad.
jam aqwltbus angulis , five quad uni aqua-
limn angulamm fitlztendimr; 1114 (7’ reliqua

1.41m; reliquis [attribut aquatinbabebum,
alrcrtlm alleri, à religion); wigwam 1di-
quo angula.

n

E CFB CEGFDEMONSTRATÎO,
ln Triangulis ABC. DEF finr anguli B. E. ut 8c ,

C, F, murales.
Sitque primo BC .1) EF, le: latera adjacentia.
siDEnonfir :aoipfi AB; m DE 4 AB. a:

ablcindatur EG æ A B , ô: ducatur GF.

Tum erit in Triangulls GEF, ABC.
Latus GE 1D Ali perconllruâioncm.

* Angulus E Il) B l Ver propofig
v   Lotus EF a) BC rionem.

a 4.1. Ergo-1 angulus CITE-.16 ACE,
Atquiangulus DFE Il) ACB perpropofitionem.

be. I. Ergo bangulus GFE a) DFE, pars 3: to-
c Ax. 9. mm» Quod cllcablnrdum.

A. 58°



                                                                     

LIBERPRIMDS. 93
r Ergo non potcll elle DE 4 A3,

Et eodem mode probatur DE non poire elfe
minuslatcrc A3:

Ergo DE æ AB. adeoquc rrian-gula ABC,
DEF (à: habcnt juxra 4. Et omniarcliqua (un:
’æqualia. V

Sir dcinde A B æ DE. failicet latcraoppofita,

Sinonfit EF æ BC. lit F.F 4 Etna?
abfcindatur EG æ DG, ducaturque DG.

Tum erit in trinngulis ABC, DES.

Latus AB a) DE) perpropofirioncm.
Angulus B X) E .
Lotus BC 1) EG par commuée;

Ergo dAnguluç ACE DGE.
Atqui angulus ACE æ DFE par propoli

tionem. - .
Ergo angulns DGE æ DFE, quod en: abrut-

dum, cum DGE fit cxternus, qui inter-no DE E
major cit. e v,

Ergo non poter! elfe EF 4 BC.

Eodcm modo probabitur non poile effet
EF D BC.’

Unde fequitnr clic EF æ BC: Adeoque in
tringulis ABC, DEF omnia Femelle æqualia.

E. D.

M 3 Ï .Proà

d4.I.

"6.1.



                                                                     

94. Encmnrs.
Pnoposr-n o XXVII.

mon Si in (in: raflas. AB. C D
"m refila EF imide»: angulo: alter-

nas P. R arquais: finira: 3 n-
fiz mm: inter. [à parallelæ.

DEMOfiNSTRATIO. hl

Si non (in: parallclæ , coin- i
dent



                                                                     

LIBER Prunus. 95;
cident putain I, 8; fier trian-
gulum 91H.

Tom erirangulus exremus .

T C R interno. a 116.1."
Arqui pet propofÏ angulus .

P 3 R.
Q1; duos, fimul vera cilla

abfurdum clic. Ergo lincæ
non concurrent; adeoque (un:
parallelæ.

P Rit”.



                                                                     

Theor.
l 9.

’95 h Eucnrors

Pnoposnio. XXVIIIJ
Si in duas rafla: 943. [T

rafla EF incidem faciat exter-
nam angulam 0 agirais»: interna
65 ad eafdem partes oppofito Q:
Ain fi fadai duos tflîerS (5*
ad eafdsm parte; P. [137ml
aqaales daoéas naïf: : paraliela

arma inter fi rafla d’3. C’D.

DE.



                                                                     

o

Luna. PRIMIJS. 97
DEMONSTRATIO.

PARS I.
Angulus T in O. a
Arqui Q 1) O per propofitionem.

a 1;. 1.

Ergo T æ b bZAx. r.Adeoque lineæ AB. CD. iunt par.
’

rallclæ. c c27-1-
P’ARS Il.

Anguli 04-? æ zReâisJl i :1134.
Atqui (1.3l- P a) 2. Reâis per Prop.

Ergo: 0.31.. P J) 4-- Pn demto eAnl.
urrinque P. . I

ont) m .
Ergo pei- partem primam hujus lincæ

AB. CD funrparallelæ-

Q E. D.

N Pana l



                                                                     

Theor.

20.

..

98 iEucnInIæ
PRO’POSI Tl o XXIX.

Si in raflas parallèla: AB. ’

D rafla liF incidat.

l. Altcrai angali T. Q in- .
lier [è arum agadas.

7.. Externat: erit aqaali:
interna t5 ad eafdem parte: op-

Poflto R. i i V .
3. Tao intemi a? ad ca]:

de»; partes T. R. fiant! arma
* agitait: daobas radis.



                                                                     

LIInER PnaMus. 99

DEMONSTRATIO.

PARS I.

Si angulus TnOn (iræ Q,
erir vel major vel minor.

Ponatur,T in? Q.
n P P. La

EriflTJêP - aAzgÏArquiTrl-P æ bzkcâis. a...

Ergo Q-l- T D 2 Reâis:
adcoque lineæ AB. CD non a
fun: °parallelæ: quod cil con-
trahypothefin. a

N 2 sa..-

l

c A! u.



                                                                     

[and EuCLIDrs-

Deinde nonatur T
[miam T.

R. R.
ù Q-l-R a T-l- R.

un Arqui .2»l-Ræ z mais. d

Ergo T -l- R a 2 Red’dsî
m "’ aneoque du; liriez; cAB CD

non



                                                                     

Lln’nniPRIMus. 101
non funt parallelæ: quod ire-
rum cil: contra Hypothefin.

Ergo cpt angulus T a)
de E, D.

.P A R s .11.
Gl-i-TaoaRcâis. F il L]
(li-hase z Reins. ’r

5(E’rgo.G-l-TaoR-l-.Q85hn

Athl. h bpcrpar-seuil.

ErgoGaDR.î Un.
P.A R S III.

G-l-T 30 2 Reétis; k "3:1-
Atqui G Jo R, ï A lPerIm-L

tenu. ;

Ergo fifi-FT 30 aReétis. ;
.1). E. - î

N 3 Pro-j j



                                                                     

le: iEuCLIDrs

paonos r Tl o. XXX.
m0,, Si dual rafla A79. CD. fiat
in parallela 4d tandem .EF s me i

cran: attaque inter [à Parallela.

A BaE" FC D
DEMEGNSHTRATIO. ’

IDucatur par trcs datas re-

âaslinea GK. i
V An:



                                                                     

L1 un. Pa IMllS. 103B

Angulus O 30. P. *proptet. 19.1.

parallelas AB. EF. ’
. Angulus Q1)- p. Apmpter

parallclas CD. EF. "

t Ergo ang. 0 æâalterni.
Adeoque’AB. CD lunt’b inter ML

[alparallelaal Ç ’
.47;

PRO-J



                                                                     

m4. EUCL-IDIS.
A D

PROPOSITIO. XXYI.

Fronton l’Per datant purifiant g du-
rer: [imam AB , qua data CD
fit parallela.

CONSTRUCTIO.

1. Ex puné’to G ad datam

CD duc reélzam GHfub quo-
libet angulo GHC. A

z. Ad lineæGH,pun&um
in :3. I- G fac aangulurn HçBæqua-Z

lem angulo 6H6.

Dico



                                                                     

Luisa Parkas. un;
. Dico 3G, produôtam eHè

i p6 CD parallelam.

s, DEMONSTRATIO.

Anguli alternl 6H6 HGB
fun: æquales pet tonitruâm-
oem. Ergo l’lineae «AB. (IDEM-ni:

. ’funt parallclæ. - A" ’
z



                                                                     

306 : ’EuCLIU-rs

A PROPosrTro XXXll.
mm; .,Trianguli A36 imo latere

35 produôîo in E.

t. Sxternur angulus S duo»
bu: raterai: a, appofiti: cd 0 B.

. aquali: efi. . V r
’i a. Trianguli ne: anguli A.
B. 0. fiant! fumpti ducaux t’a--

1)?" aquale: flint. I



                                                                     

L1 BER. P8. r Mus Io]
ùnEMoNSTnATKL

i Pana t.
A k Duâa teâa CD-parallela larcri RA;

p « etit. I . -Angulus P :0 . A , alterne; proptet * 19- V

A incidentem AC. a
i Angulus Q3 l’B. interno; propret b 19- 1;

z incidentent BE.

Ergo anguli .P 4.. Qhoc cil rotaiis v

V æ A -;-! B0 I m En Dg i.

i P n s z. l ID’un angnli 04...!- S 20 z Reâis. c r: 13-1- l
Arquï, S J) A 4.- B. pet partent I.

. Ergo tres anguli 4. B 4- 0 ï)
a Reâis. ’

conbLLARIHMI.’i
,v I Omnes anguli unius rriauguli (ont

æquales tribus angulis cuj-ufcunque alte-
rius trianguli fimul (marris; .Et quando .
duo fun: æquales duobus cri: 8: tertius

æqualis tertio. . A " ’
O 2. I DÉC



                                                                     

108 ’. EuCLIDcrsp

COROLLARIÜM n.

i In triangulo Ifofcele te-
âangulo anguli ad bafin fune-
femircâi. Et quadrati dia-
mater illius angulos bifariamr

i [Ccato

CORO’LLARIUMA HI.

Angulus trianguli æquila-
atcri cit una tcrtia duomm re-
6torum , vel duætettiæ nnius

rcôti. Is CH o- L I u M.
Omnis * figura teâilinea L

dividitur in toc trianguler;
’quot habet lateta , demptis
’duobus , 8: anguli trianguloà

rnm conflituunt angulos fi-
gguræ.



                                                                     

L1 un .PRIMUS. n59 A
.DEMONSTRA’ITVIO.

J)

A BIntra quedlibet polygonum ex: gr: .
pentagonum *ABCDEA, fumatut ali-
quod punâum F , ex quo ad .fingulos
angulos ducantut reâæ; 8c obtincbun-
tur rot trian ula que: figura habet late-
ra, adeoque ic quinquetriangula.

’ . Cum autem unumgucdque triangulum
contineat duos angulos reâos (pet .32. I.)’
quinque triangula continebunt to angulos -
reâos; a quibus fi demantur anguli reâi
qmtuor circa F pofiti (l 5:1.) qui ad figu-
ram non pertinent , temanebunt pro an-
gulis figuræ 6 anguli reâi.

Cum jam duo anguli reâi contîneanï
tnr in une triangulc? a 4 6mn: in duobus 8::

g in tribus tgauguhg. A i " Uni A



                                                                     

uo A Ensemble.-
Unde jam eoncludimus pentagonum.

dividi poile in tria triangula: bocefi in
rot triangula . quot figura habet litera
demptis duobus.

Quæ demonflrarîo uniyerfilis en: pro
omnibus polygonis -, 86 Tàbcllæ fequen- .
ris eit flindamentum.

Lateta t Lliljul 6 l 7Trianguü r I z. I s-I 4l s
Angulireâî 1 [4 j 6 I 8 l to

Lateta si 9 l l0 liLlL”
. Triangulî . 6 i 7 I 8 Lai-E

Angulireôh n. l t4 l 16 I 18 I zo

v Cuius hic cil Senfus. Figuta Ex: Cr:
6 laterum, dividi potell in 4 triangula;
8c illius anguli omncs. varient 8 mâtes,

Pao-



                                                                     

à

l .

[.1133th Prunus. 111 ’ A

I P-Ror’osi’rlonXXXIlld A,

Refiæ 110.89 qua agada: à ne... .
x parallelar AB. C 9 ad raflent par- ’3’

tu conjunguntalla à tpja agnelet:
[unt à 1742741144. ’

( .

’DEMONSTFCATIO.

Duâa Diametto. AD , in Tri-
. angnlis BAD.A’DC. A

Latus AB :0 CD pet propo-
fitionem.-

- Angulus 30 Jo T propreta ,9. Liv.



                                                                     

Inl a Euicnxnxe
parallelas AB.

Latus AD. a) AD.

Ergo pet 4.. omnia funt arquai

lia . mm. " -
Latus ËAC ’æ BD.
Angulus (L- 35 S, adeoque

a :7. x. bACBr BD parallelæ.

flan-5. *

a

...:-s-. .

’ A a ’Pro-



                                                                     

’LI aux kamus. n;
PROPOSITIO XXXIV.

. Theot.A B Taralle. 14’
lagmmmi, .
118C?) , ’
appofita la-
tara Ô an.

j ’ -   guli aqua-
Ç . D lia [in]! 3v ipfilmqtæ aTiamztra [avatar ég’fariam.

DEMONSTRATIO.
la Trîangulîs B ADAAD C. A
Angulus a 0l æ T propret parallelas a 19.1..

l - AB. CD. ’ .Angulus a S J) Qpropterpatallelas
- AC. BD.

I Latus AD. ID AD.

Ergo pet 26. omnîafunt æqualia ; fr;

Latus AB :9 CD.
Latus BD æ AC. .
Angulus B 30- C. *

Adeoque par 4. Triangula BAD.
ADC inter [a fun: æqualia.

 " P I PRO-
ç



                                                                     

in. Euchls
PROPOSITIO. XXXV.

Thcor. . Parallelogmmma eAD.. FD.
2’” flip" eadem bafl CD (9* inter

mfiz’em [24721110145 A B. C D confii-

tum fun: ægualm. 1’

A E D’AFEB

«D4 1D c Il) 4-
a!

a ...
"D EMONSTRATIO;

TICS hic occurrunt cafus, qui
totidem figuns exhxbentur.

n Ad Figuram
Latus AE :0 CD nLatus EB a) CD )34’ L

  Ergoz ”

 ;...»-. n.

’k- ’ A .-- "a-



                                                                     

L IEEE PRIMUS.- Il;
Ergo AEV aï) un.

Confiderentur jam duo trian.
gula EAC. BED, in quibus

Latus EA æ BE. .
Angulus A a) BED propret

parallelas AC. ED.
Latus , ’AC a) ED KV per 34,1.

FrgoTriang;bEAC (r
I Triang, z BEIÙAdde.

Triang. ECD a) ECD.

Pafallelbgr. EACD æ Para".

BECD.  h Ad Figuramll.
Latus AE .1) CDJ ,1

’Latus FB a) CD.À34" ..”

Ergo AE æ’FBNS
FE FE., ’

AF sa EB.
. (lmrejam in T.riangulis FA C.
’BE D.

bçJQ.

A.

P 2 La-



                                                                     

116 EUCLIDIS
LatllS F44 æ BE.
Angulus A 30 BED. propret

’ » parallelas AC. ED.
Latus  AC æ ED. pcr 34.. I.

’4’ 1’ Ergo Triang.
Trap. EFCD. a) EFCD

Parallclog. AD :0 ParallîFB.

Ad Fig’uram In;

Latus AE 30 CD. ILatus FB Jo CD.)34" L

Ergo AE Jo FB. LEF. i EF.)A

Al? no EB’.

Quarc iterum in triangulis

FAC. BED.  Latus FA æ BE
Angulus A :30 BED.’ ob

parallelas AC.ED. . : 
Latus. ACJpED. per 34.4117

Ergo

A



                                                                     

Luna l’anus. 117
Ergo d Trianga FAC æ Tri - a; 1

ang. BE’D. S I
Triang. FEG :0 Tri.

ang. F EG.

Trapczium EACG 30 Tra-
pc-zio BFGî). A,

Triang. GCD tGCT

Parallclogr. AÎD, 30 Parallel. EîD.
(L E. D.

PrQi



                                                                     

118 EUCLIDIS
PROPOS un; XXXVI,

:2?” TaraIIelogmmma JE. H9) Æ.
par æqualibu: lmfibu: CE. F ’I) . à

inter enflent parallela: AB C D
conflituta, inter [e jam æqualia.

A. a n B

DEMONSTRATIO. 

Ducantur reâæ CH. EB , qua: arum
a 3;. I. gagnais 8: parallclæ. Hoc faâo erit.

Parallelogr. AE a) Para" EH. ..
Arqui Para". HI) il) eiden);5.L

Para": EH.

î 5un. " Ergo bparau. Aan Para". HD.
q. E. D.

J:

. 1 f . Pro-



                                                                     

.. - .-...----4-4-»:

Ll’nzk Palmus. 119

Paoposmo xxxvn.
Trianguln 140D. FC’D fizpn: mon

radent bafi C9 (7 inter eajdem ’7’

paralltlar AB. CT. tonflituta , 1
[uni inter le æqunlia. ’

Erü

O D
DEMONS’TRATIO;

Duâîs DE a parallelaîpfi CA : ut 85 , 3,. Il

DBparallelaCRerîr.w hyL
., Parallelogr. b EC I) Parallelogr. BC.

Arqui Para". EC Tcmîflîs div

TïmyhmACD. IE; Parallelogt. se managea 34’ t

triangulum ECD. I I

I. Ergo ctrialng. ACD I) triang. FCD. C M- 7!

. , (LE. D. »P30;



                                                                     

ma EUCLIDIS

PROEOSITIO XXXVIII.

fg?- Trianguln «ACE. HFrDfiJ- ’
H par æqnallzbu: bafibm” CE. F D.

C6 inter eafdem parallelas 94?.

CD confirma , inter fi fin:

agada. n .  

c VE Il? 5*
DEMONSTRATIÔ;

Un. Ducatur, aEG parallela
ipfi AC 6c DE ipfi PH.

un, Tum bParall. CG ’30 Pa-

rallî FBT n * -
Ar-



                                                                     

L1 un. Panna. in
Atqui dimidium CGx

c9: Triang. ACE.
Et dimldium FB el’cf34’r” *

Triang. HFD.

Ergo c triang. ACE 06"":
triang. HFD.



                                                                     

ni EDCLIDIIS
PROPOSIÎIo XXXIX.

Thcor. I Si trianguln 4750. (DBC 1
19. fini æqum’m , (9’ [uper ancien: ’

[la]? CM 2.67 au! enfdem parte:
confirma: 1’114 arum quozjuc in-

ter enfiler]; parallelns. Hoc efl
AD erit parnfldn 86:

DEMONSTRATIOJ t g
Si Adverfarius hoc ncgct. ASit AE

parallela ipfi BC : 8: produâakBD in
E, ducatur méta VEC.

a 37.1. Tum Triang. a ABC ID EBC. 4
Atqui Triang. ABC K) DBC pan

Propofitionçm.

’ fi 7 Er-



                                                                     

L 1 BER PRIMUS. 123"

Ergo Triang. b EBC a) DBC. To- be. 1;
tum 86 pars quod cit abfurdum. A

. . . C X. 9-Et eadem demonfiratxo obtmerm o-
umibus lineis quæ pofïunt duci fupra
AD. ’
- Quare concludendum ca nullam 1i-

neam poire duci fupra AD, quæfitip-
Il BC parallela.

de fi adverfarius contendatlincam
AF cire paraIIelam BC , eadcm damon-
firatîonis forma ipfum ad abiurdum de.-
ducimus; 86 probabimus nullam lineam
infra AD Pofiè duci que: îpfi BC fit
parallela.

Ergo reëte hîn’c concludîmus ipfamli:

ncam AD effe parallelamBC;
Q E. D.

Q Jo PRÔ-



                                                                     

111:0!-
3 O.

e? 3:21!

in. EuCLIDu
PROPOSITIO XL.’

Si triangule: ABC. DEF fin:
A agnathe; , (y jïeper egualibn: 64-

filzw BC. EF, 65 admfa’em
I parte: confiituta : 1114 arum qua-

que inter enfilent parnllelas AD.

BF. ,
.DEMONSTRATIO.

Si AD.juxta Adverfarîum non fit pa-
rallela BF 5 fit AC fupra AD duéta, ’
îpfiBF patafiola : a: produëta ED in G ,

ducatur GF. ’ l(Tum erît atriang. ABC, 3) triangl

GIEF. ’ e . nfitquî idem triang. ABC au triangi .1

DEF. pchrop. ’2’ " z Frac,

1*" a» - -

de
4



                                                                     

a».LIBYIR Plu Mus. 125

Ergo btrîang. CEP J) DEF. To- b 4,, 1,
mm 8: pars; quad CH: cabfurdum; c M 9:

Adcoque fine: AG non CR parallela
BF- : [nec ulla qua: fuprnAD pofletduci.

Et codem mode demonfiratur nec
" AH nec ullam aliam quæ infra AD poï-

fit duci, elfe parallelam ipfi BF.
Ergo concludîmus iterum ipfam lineam

AD elTe parallclam BF. (L E. D.



                                                                     

Thcor.
3 1.

a 37.11.

b 34.. l.

126 Eucr. 1ms
PROPOSITI o XLI.

E F. Si parallelogram-

C

rit, (7 in iifdem parallelis dF.
(ID juerit: parallelogmmmum e-
rit duplmn triangnli.

DEMONSTRATIO.
Dufia AD cric triang. a ACD J) tri-

ang FCD.
Atqui b parallclogr. AECD cf: du-

plum triang. ACD. .
Ergo etiam Pauli. AECD CR durglum

triang. FCD.

SCH.OLIUM.
Imo etiam T1 paralleîogrammum

ABDC cum triangule EFG æqua-
les bafes CD. FG. habucrit 8e: iaiifdem
fuerit parailelis , parallclom trianguliî
duplum erit.

. Dc«

l ’mnm ÀECŒ

K] minimement 214m
1;- Irinngnla FÛD -lmfin CËD une; "

"’fi-vl-Afik’nî- ...
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LIBER.PRi1MUS. 127
DEMONSTRATIQ

.A 2B Fi 13.z

i
C DF’GIH

Duâa PK patellela CE , etit.
Parnllclog. AD :0 Para". KG. 36.1.
Arqui Para". KG CH: duPIumTrian-

guli EFG. Fer 34. I.
Ergo etiam Parall. AD ejufdem trian-

guli duplum erit. . --
PrætcrcafiTrianguli EFH cum Pan

allelogr.»AD inter eafdem parallelasexi-
fleuris , bafis PH fixent dupia bafeos C1)
cric triangulum EFH parailegr. AD.

DEMONSTRATIO
Triang. EFG æ trinng. EHG (38.1.)

Ergo totum triangulum cf! dupium .
t’rianguliEFG: acqui mode demonfira-
tum cit effe parallegr. AD duplum cjuf-
dem trianguli EFG. Ergo erit Para".
AiDZD triang. EFG. , PRO



                                                                     

12.8 Eucnlnxs
PROPOSITIO XLII.

bob. u. A. Data triangulo1’; ABC «squale panl-
v lelogmmmunl GCtonflruere , habens

a I. c augulum aqualem
I angulo data D.

CONSTRU CTIO.
I. Divide abafin BC bifariam in E;

8: duc reûam AB.
5 31- 1- z. Duc lineam AH paralldam BC.

5. Ex E duc refitam EG ut angulu:
GÈC fit æqualis angulo date D.

4. Age CH paraIIeIam EG.
Dico CC cire parallelogrammum

gagman). ’
V DEMONSTR-ATIOÇ

a 38. I. Triang. AEB aï) triang. ABC.
Ergo triang. ABC CR duplum triang.’

AEC .5 «J»: vAtqui Para". GC befl duplum ejnfdem

, triang. ARC.

l 10.!.

j. A; 6. Ergo tùriang. ABC æ Parall. GC. c
Cum 13m angulus GEC pet confira-

âioncm fit J) angulo dam D 3 patet fa-

çftuml eflë quad quæritur. i
’ 4 . 4 P150 i



                                                                     

LIBER PRiMus. 129

«Pa orosrno. XLIII.
0min: parnllelagmnmii A0315»; i

Complemm’ü 11g. GO. fient inter i

fi quand.

N
1

.DEMONSTRATIOI

ang.lBCD. -’ .S (Triang. BFG...1- GHD34" 1’
:10 ni.BKG.i.GEDi

riang. BAI) :0 Tri]

Remanet complem. AG J)
acnmpLGC. ’ Q. E. D- un;

R Pro-



                                                                     

330”. EuCLIDIs.
PROPOS] T10 IXLIV,

à

Ad damA G H Ib.

rio "à D reflnfiFda-l A F to "bengaleB AB C «qui:M parallac-
Summum

CM applicare babemnngulum agitaient tm-
gula dm D.

LN

C

CONSTRUCTIO.
.41. 1. 1. Confiîtue a parallelogrammum CG

arquais triangulo ABC , 8: habens angu-
n lum GEC ao angulo D. ’
bz- le 2.. Produç f, BC inK, ut CK fitæ

k data: F. j ’ »631.1. 3. Agc K1 parallelam c CH, quæ
Produâæ AH occurrat in I.

4. Ex IperC ducaturIC . quæpi-o-
duôtæ GE occurrat in L.

5 Ducatur. LM paralleii BK ,* qua:
produâæ 1K occurr’at in M.

h k , 6. Denique producaturHCînN.
Dico CM efië parallelogrammumâ

quæfitum.
x

ne.



                                                                     

LIBE’R. Pa Imus. «131:.

DEMONSTRATIOy

O .Triang. ABC :0 complcmentoGC. t

par Confit. x vCompl. CM aæ eidem compl. CC. :43-11

» Ergo triang. bi!) camp]. CM. bh- ’-

Angulum autem CNM elfe 30 angqu
datoD fic demonflratur. n
, Ang. CNMFï) HCK. propret pa- "9*
railelas CK. NM. .

Ang. HCK J) CGEC. propter pa- -irallelas HG. GE. V
Ang. GEC æ D. par confitu-

âionem. , ’f

îWilîrgoang. CNMLœ D. dl aux»

Cum jam denique Iatus CK faâuin
fit æqualelineæ darce F, pater paraHClQ-
grammum CM quæfito intisfacere.

R 2 Pro-



                                                                     

132v EuCLIst
PROPOSITIO XLV. f

mob. 13-. Œnta refiilirzeo AD æquale
Parnllelogmmmnm ET confît"-
tuere Imben: angulum agitaient
nngnladato F.

A. A iB

w .E G 1c

Kg’ c D H 1 Il.
CÔNSTRUCTIO.

1. Duaa (:13 dividaiur
. rieâtilineum in triangula.
un.) 2. Fiat a parallélogram«

mum El a) triangule BCD.
habens angulum H 3) data F.

’ ” 3. Su;



                                                                     

LIBERPRIMUS. :133 L
h 3. Supra latusGibfiacpa-bML
rallelogrammum GD æ tri-
angulo ABC , habens angu- .
IumGlDæipfi H. I

Dico quæfito fatisfaâum
cire.

DEMONSTRATIo.
. jParallelogr. El a)

triang.BCD. fiPamllelogr. GD 30 Fanon ’
triangABC.

Ergo Para". ED aoRcëtilineo

, . AD. Q. E. "F.

si A 3595



                                                                     

134. EUCLIDIS
PROPOS] "ri o. XLVI.’

man. Super data reflet A? quadra-
tum A8 DG defcriéeïe.

c i D

t aCONSTRUCTIO.
’ 1 . Ab cxtrcmitatibus A 8c

B érige duas perpendiculacgs

m. 1. a AC. BD. qua: fin: æquales

ipfi AB. ° àz. Ducatur rcâaCD.
Dico ABCD cire qua-

r dratum quæficum.

I DEMONSTRATIO.

. Pro lateribus.
aux. i Latus ACaao BD, quiaiufl

" trimi-
l

IJ-Mp-v-w- -----



                                                                     

LIBER Pmtmus. .35
trumquc CR ao eidem AB.

Latus AC CH: parallelum
b BD , propter angulos radios. b 18e ’-

A. B. »Ergo cAB 8c CDfunt pa- au
rallclæ 8c æquales , ’ adcqque

omnia lacera æqualia cidem
AB, inter fa funt æquàlia 8c

parallcia. .h Pro angulis. QIn’parallelogrammoAD an-
guli A.B. fiant rcâi. Ergo a :4544.
tiam Oppofiti D. C func reéti.

ErgoIABDC efl quadratum.

Q E- P.
6

Pro-g



                                                                     

136 Eiurc LIDIS

L .PROPOSITIO ;XLV!I,

mon . ’ In omni triangule refian ula.
’3’ BAC quadratum latere: âc,

quadreâîo angulo apparenter, de.

(1nde Kefif Juana: firme! relique-

mm lare en 3.4. A ’ -

dmm. u qua

ËDEMONSTRATIO. I

Ex A duâa AL parallclàlate-.
rififi. latcris BC quadratum BD

’ i dividic



                                                                     

c.-7. - 4.-...- w-..

x

,LIBER Prumus. 137
.dividit in duo parallelogramma
BL. KD:

Si jam demonflratum fit Para]-
lelogr. K’D cire :0 quadrato AI.
ut 8: parallclogr. BL eflccoqua-
drato JE , perafita res cric.

Pro Primo.

uterque rcâus.
Du&is AD.BI mg. BCDæ ACI.quia r

AÇng. ACB. ACE.

P l
t Ang. ACD æ BCI.

Ergo in triangulis AACD. BCI.

I Latus AC I) CI. quia fun: latera co-
Larus C D J) BC. modem quadratorum.
Ang. ACD Jo BCI.

Ego 3Triang.ACDtriangJîC]. a 4.1. 1
c Atquîlparallelogr.KD e Quia fun:

duplum triang. AC D. in iîfdem ba- un. x.
CE5 parallelegr.Alduplum fibris 8c pa- 
’trîang. BCI. . rallelis.

s il Ergo ,

-



                                                                     

138 Eucmors.
5h64 Ergo b parai]. KD æ para". (en qua.

.draro A].

. Pro Secundo. L
nuaisAE. CF. (un; (13E au ABF.

quia uterq ne reâus.

A Ang. ABC. ABC.

Ang. ARE. æ CBF.

Qùaro in triangulis ARE, CBF.

Latus AB æ BFN Utpore hâta coron-
Latus BE 20 CB.[dem quadràtorum. -

Ang. ARE J) CBF.

44,1, Ergo Triang. ARE d æ Triang."
CBF: i

eAQui parallelogr. BL CH Qui; fun:
un. dupiumrriang. ABE. in iiIdcm

.Er parallelogr. AF dupium baEbus 8c

triang. CEP. paralleliç.
fi

Ergo



                                                                     

MLIBER PklMus. 139

guadrato AF.
Arquiantea parai! KD a) qua

Ergo para". BL (D para". [ou f Anay.
drato AI.

0

k
Ergo Quadratum BDæ duobus qua-

dratis. AF. AI.
(113.1).

S z: Suc-



                                                                     

14.0 Eucnlnls
Succinâior aurem a: clarior eft Clair-v

film Sturmii demonflratio, quam in in:
Mathefi enucleata, pâg. 30. hoc morio

prôponir. .

Faâis facicndis, quæ appofita Figura
monflrat.

E] FD CG duplum efi Ali

ACD. à I IAtqui Cl AHIC etiam efi du-)4 i ’
plum Ali ACD.

4
Ergo E FDCG :0 Cl AHIC.

Eudem morio.

C3 FEBG duplum CH! Ali AEB. .
Acqui a ABLK etiam cit dupluxr)4r. I.

. Ali ACD. .
a r r Î Ergotu

- "’- o- *’--x.



                                                                     

L131"; Px naos.
Ergo a FEBG æ a ABLKÀAdd
Supra eflŒFDCG 1) (Il AHlC.( c’

Etitquc D EDCB :0 [:1 ABLK .4.
BAI-11C. (L DE. D.

Nam quad latus BE occurrat lateri LK
8c latus BD continuato lateri 1H fic pater,
fiquidem omncs anguli O , ut 8c P mani-
feflo æquaies funt , quia ubique O .1. P
conflituunt unum reftum.

Adeoque Alum ABC revolutum cire:
centrum B congruet cum triangqu BLÉ;
revolutum autem circn centrum ç, con-
gruetcum triangule CID.

s c H o L 1 u M. I.
Pulcherrimum hoc Pythagoræiinven-

tum infigne pet totam Mathefin en:
Theorcma, 8: nongpamautiliflima fup- i
peditat Problemataii, quorum cum afin
apud Clavium 8c alios Aurores abun-
danti fatis copia videri polIint, nos tria
tantum aEeremus.

.5 3 Put?

14.1



                                                                     

14.2 - EuCLmIs
PROBLIEMAIn

13

DJËÎS

quodli-
" ber lineis
K L. M.
N. O. in-
venire
Œadra-
rom
quod o-
mmum
linearum
quadratis
fimul
fomris fit
æqualc. i

Conflrùêtio 8c Demonfiratio.

1. Duzs limas K 84L, jungein an-
gu-I



                                                                     

LIBER PRlMus. 14.;
gulo re&o ABC , cri: du&â reââ AC:
El AC coatisK. 8: L.

r 2. F36M ÇD a) M perpendiculari ad
ÇA. crit la ADJODtis. K. L.M.

3. Ad AD fiat perpendicularis ËDE
au N .’eritquc [:1 JE au cuis K. L.

M. N. ’ r .4.. Ipfi AE fiat perpendicularis EF
a) O , crithCD AFco cuis. K. L. M.
N. O.

’Qxæ omnia fequuntur çx hac prop.
7. cum quatuor ifta triangula ABC.

ACD. ADE. AEF. pcr confit-notio-
nom 6m: reflangula.

4.
La»

- . Pro.



                                                                     

14.4. Eucnmls
.PROBLEMA. Il,

EC
(R L ,

D A F BDatis duabus lineis inæqualibus
K. L. invenire quadratum ,’ quo
a fe inviccm quadrata ab illis thêta
difierunt.

CONSTK’UCTIQ.

’ I. Facreëtariî DE duplamda-  
tæ majoris K.

2. Super illa dcfcribc Semicir-
culum DEB.

3. Fiat ipfi DE perpendiCula.
ris,-.BC 30 datæ L.

4.. Ducatur CE ad Scmicircu-
lum . parallela BD.

5- Ex



                                                                     

Luim humus. 14;;
5. Ex punâo E demittatur

perpendicularis EF.
Tum dico El AF 6ch diffc;

rentiam Dtorum K. 8c LI

DEMONSATRAE’IO.

Duâa AE cric trianguluin
AEF par confiruétioncm métan-
gulum; adeoque per4.7.I.

a AE ad D EF -1--D ÂF
AtquiDAanuK. ’Pcr conà

  EtDEFaoaL. Muet.

Ergo a K fuperat DL perm AF.
adeoque a AFçfi differcntia rata:

tum, K 8: L. .



                                                                     

14.6 Eucmnu
PROBLEMA.11L
Cognitis trianguli mâtan-

guli 11736 duobus lateribus,
invenirçtertium.

.PRAXIS.

A

BËè4ïc

sint cognîta duo latent
133.136 4. Œiatriangulum
c9: reéÏangulum : duo qua-
drag A7; 6c 736: feu 98:16
addantur inunam fummam:

86



                                                                     

L1 BER Pknvius; 14.7
L &I obtinebîtur 2;: pro duo-
. bus lads A3. BC. hoc CR pro
on) AC: cujus radix ydabic
latus guæfitum AC.

Similitcr cognita fin: 134
teraAÇyôcB’C4: (Kim amto

0452; fublato ûto BC, 16,
reflabitpro Dm A? 9. cujus.
radix cxhîbebit latus quæfi- Ù

tutn AB.

T 7. . Schoa



                                                                     

34.8  EllCLIDIS

S’CHOLIUM Il.

. .E l 1)K

P, M N OF ...  L G:3 ’ C
’ Si triangulum reâangulum fic
fimul Ifofceles, facillimc propo-
fitionis veritas demonflrabitur
hune in modum.

’  PRÆPARATIO.

1. Super lateribus AB. AC. fiant [la

AF. AG.   ,,z. Ducantur reâæ CD. DE. EB.
Dico BCDE ech Dtum a BC , a:

au Dtis AF. AG. v  

DEMONSTRATIO.

4 Pans I.Pcr 3 z. I. illufquc Carol]. z. tres zingua

  - ’ li



                                                                     

LIBER. PRIMuS 14.9 u
li adB (c. ABC. ABE. EBF. ut &trcs
ad C (cil. ACB. ACD. DCG : præterea
duo ad E [a AÉB. FEB, ut 8c ad D
duo ADC. GDC; funt femîreâi: un-
de jam facile dcducîtur angulos AED.
ADE etiam elfe felpireâos : adcoque
quatuorangulos quadrilateri BCDE efTe

oreâos : quate latera oppofitn au): Parallé-

la: fc. BC. ED 8c EB, DC.
AtquiBCæ CD (6.1.) quia triang.

ECD cpt teâangulum in C 8: habet duos
angulos fupra Enfin BD æquales: unde

.ctiam BEæ ED.  
Ergo quatuor lattera BC. CD. DE.

EB funt æqualia : adcoque BCDE gtum
lateris BC.

P A R S Il.
Sex triangula K. L. M.N. O. P. ha.

bent fuas bafes inter (e æquales , (quia
fun: latera Dti) 8; duos angulos fupta ba-
fin , quia omncs film: femireâî.

Ergo par 26.1. triangula omnîa inter
f6 (un: æqualîa. V

Adeoque 4 triangula K. M. L. N ælîa
4triangulis. P. M. N. O.

Hoc cit Dtum. BCDE I) Dtîs A13.

A9. Q E. D. ç
.T s .013



                                                                     

150 EuCLlnu
Gui-demonfîrationialiam fic brc-

vue: adjungimus.

. LD E
Defcriptis quadratis fifi AG.

BE, producantur latera P8. GC..
quæ neceflàrio debare caderc in E
8: Ë facile probari potefi . ut 8E
0D fin: Diametri. quæ ipfum
quadratum 8c fingulos illius angu-
los bifariam fecant.

Undejam nullo negotio dedu-
’ citur linons BK. CK. ËDK.EK cf.

fa inter fc a: latcribus AB. AC.

t æqua-

---u- A 7 a W-..



                                                                     

LIBER PRIMUS. 171
æquales. adeoque trianguli fDBC
cum gto Cl inter eafdem panne. L
las 13 0D exifientis, balis 9C,
dupla cil Parallelogrammi bafeos
CG: erg) par Scholium pro. 4.1. I.
Triang 7)BC30 Dto AG.

â Deinde triangulum ŒIEC a)
triang TEE. 34. I. ’i

Et Triang. ŒECSO Dto ÂG.
EtDtum 1K; æûtoAF.

Ergo Triang. ŒECæDto ÂF.
Quart: fequitur duo Triangula

ŒBC.7)ECfimui fumta, hoc off
Qtum’BCtDE cm: sole quadratis
duobus AF. AGfimul fu ris.

Cætcrum ex hac cadem emon-
firati0nis forma , fcqucns baud
inelegansdeducimus

A

Theorema. I.
In Triangqu Ifofcclc raflan-

gulo ABC, quadratum Hypote-
nufæ BC quadruplum cit triangu°
liejufdem prOpofiti ABC. D -

D . c.



                                                                     

152 Eucnmrs.
DEMONSTRATIOÇ

Ex fuperiori demonfiratione
patct fingulos DtiBE angulos bi-
fcétos eflc.& lineas BK. OK. ŒK
E K lateribus 1311C. æqualcs:
Undcjatn faquitur quatuor trian-
gulaBKC.CKE. EICD. ŒKB. t
8c inter le 8c trianguloBACefIè
æquiangula , 8: æquilatera : adco-
que æqualia.

Cum autem quatuor ifla trian-
gula conflituant Dtum BCfDEa
patet illud Dtum quadruplum ef-
fe Trianguli ABC. QE. D.

Qgæ demonfiratio præcedcn-
ris ThtÜrcmatis, cum mihiocca-
fionem præberet inquircndi, quo-
modo Dtum hypotenufie trianguli
re&anguliinæqualium laterum fc
haberet ad ’ipfum Triangulum,
fequens fare fiatim prodebat.

Theorcma Il.
In quolibctcunque Triangqu

Rev
O



                                                                     

(www-g. Y: 5-1»:-

Lrnna. Pantins. If;
Reâangulo inæqualium laterum ,
quadratum Hypotenufæ triangu-
lum propofitum quater fumtum
fuperat Dtoiquod fit a differentia
reliquorum laterum: feu quod
idem cit ; arum Hypotcnu-
fat en: sale triangulo propofito n
quater fumpto una cum modifie»
rentiæ reliquorum laterum.

Demonfirationem vide pagina
fèquente.



                                                                     

lia. EUCLIDIS
DEMONSTRATIO.

5’ Super trianguli reâanguli ABC N
lateribuse conflruantur ara AF.

-flG. BE. ’Deinde producantur latera FB
GC:’ tum ex anguiis E &7Jdu-
cantur EKparallela FB, 8: ŒN
parallela GC: iftœ lineæ ira fein-
terfccabunt , ut confiituant qua.
tuer triangula BLC. CKE. EN?)

" ÎÎ ÏÏÎÏ-ïflïig-Æ



                                                                     

L1 BER PRIMuS. 15;
ÈME , ’ 8: in illorum medio qua-

dratum KLMN. I.
Quibus confiruftis vel levi-

ter in præcedentibus exercita.
tus facile omnes angulos O , ut
8c omnes T inter (e mies cire

perfpiciet. l -Unde fequitur per r26. I.
.. quinque ifia Triangula efl’e in-

ter fe arqualia; 8c habere la-
ter: æqualia lateribus : fc. BM.
ïDN EK. CL: ut etiam AC. 6k.

EN. DM. BL. 4(Lure fi auferatur BLa BM:
TMaTN: EN abEK: &CK
a CL, remanebunt KL. LM.
MN. NK inter fe Joies , qua: fun:
differentiæ laterum A3140

Œia autem iflæ æquales lineæ
ad angulos reétos funtjunétæ , ut
facile ex 26. I. pater, fequitur qua-
drilaterum KLMN cm: quadra-

, tum differentiæ laterum ÀB. AC.
- Cum ergo quatuor triangula
BMYlŒNE.EKC.CLB. cum

. V 2 Etc



                                                                     

156 EucLlars
Dto KLMN conflituant tatami
BCïDfi 5 quad fitab hypotenufa
BC : patebit abunde propofiti
noftri Theorematis veritas.

Vix autem poKumquin hic af-
feram plus quam elcgautem Cla-
riflimi Chrifiophori Sturmii de-

. a monf’trationem præfentis prop.
4.7, quam ex hac figura, alio ac
diverfo a nabis ex fundamento,
confiruââ , nabis (uppeditat.
i6 calcula Alegebraico propoli-
tum: quæ tamen ab iis. qui veI
a limine Analyfin fpeciafam fa-
lu’taverunt , intelligi potefi.’

Illa autem ira fe habet. Trian-
guli ReétanguliABC. latus BC
feu hypotenufa dicatur a: AC
vocetur à. AB c. Area Trian-
guliABC erit à. ée. adeoque qua-

tuor triangulafacient 2 6c: Deinde
difïerentia laterum AB. AC cric
c-b,ejufque ùtum N’h-ZÉC-l-w 66:

quad priori arèæ quatuor triani.
gulorum additum facit ce 4-65,

qu: ’



                                                                     

LIBER. ParMus in
quæ fumma cit Jolis taro mfaâo
ab hypatenufa.

Cam autem ifla fumma exhi-
beat duo rata laterum AB. AC.
fequitur etiarn duo illa ora cite.
zona UtO BC. .

CL E. D. 1

.Và Cas.



                                                                     

158 EUCLIDIS

Cæterum illufiris hujus pro-
pofitionis aliam a præcedente go-
neralem demonflratianem hac
made damas.

Triangulum refianguium da-
. tum fit ABC; laterum AB. AC.
quadrata fiat AD. AL: 8c lateris
BC quadratum EH: Jam pater:
ad oculum quadratum 15H a re’
liquis quadratis AD, AL , abfcin-
dere triangulum AFB 8l [rape-
zium AIHC. Si jam. prodqâta



                                                                     

LIBER Prunus. 459
DE in G , 8: duéta NR par F
parallela BM 8c GK parallela
E A , demonflratur effe triangu-

lum X sa Y.S: sa T.
Parallelogr. P sa Q. a

Triangulum GFR :1) IHM.
Certi eue poterimus de pro-

pofitioms veritate.

DEMONSTRATIO.
.Generaliter notandum facile

pane ex præcedentibus demon-
flrari omnes angulos O ut 8:
omnes R efie inter fe æquales.

i Primum X sa Y.
Duo triangula X 8c Y habent

duos angulos O 8c R ut& lattera
BC.CH æqualia: Ergo (26. I.)
i pfa triangula funt æqualia.

i Se-



                                                                     

160 .EuicLI on.
Secundum S æ T. l

Duo triangula S 8: T, habent
duos angulos O 8c R , 8c ut 8c la-
tera N F. GK àqualia z Ergo
(26.1.) ipla ttiangula funt arqua-
lia. Et latus BF a!) G1. quibus
ab æqualibus BG . GH ablatis . re-
manet FG a) 1H.

’Tertium P :0 Q.
Quia funt complémenta paral-

lelogrammiDK. (4.3. I. A
Qqartum Triang. GFR :0 .

Duo triangula qGFR 8: IHM.
habent duos angulos O 8: R. ut

. &klatera FG. Il-I æqualia. Ergo
(2 6. I.) ipfa triangula funt inter le
æqualia.

Exrquibus pater lateris BC
quadratum BH in fe compre-
hcndere duarum reliquorum la-
terum AB. AC quadrata AD.
AI. Ergo quadratum BH etiam

r pet



                                                                     

1.1’an Prunus.
par Axioma 13. duobus quadra.
ris AD. Alfiæquale en. i

Q.D. E.

Quod autem ’BG concurrat
cum DE in puna-o G. 8c CH
cum’ ML in Hi, fupra demon.

flratum ef’r. v



                                                                     

un EUCLIDIS

thEMONsrnATIQ

S m”.

et:
«qui?



                                                                     

,LIBER. PRIMuS ’36;

Trianguli refinn’guli ABC, laterum ’ I i
quadratal-iut AD. AK. BT. demonfiran-

(dum cit hoc tertium BT aile æle duabus
reliquis.

Fiat AX 30 AE, erit filPCl’ AX fa-
(ïtum quadratum AF æ AD. Produca-
tut KH in G ut fit HG J) XF Ducatur
AG. 8: par I ducatur.MIN parallela AH
8: tandem agatur EG. Eritque I-lE pa-x
rallelogrammum , cujus complemcnta
E1. IH.funt æqualîa: fi utrimque adda-
tut commune parallelogrammum MX.
cri: quadratum AF hoc cil: AD 30 par:
ralleg. MH:

Ergototum parallelogr. MK cire æ-
qualeduobus quadratis AD. AK.

Deinde fumatur CL 30 CM , 8c CR
:1) CK. 8: perfeflzo parallel.LR (quad
derit J) ipli MK) producantur L0 8c TQ
u: (ibi occurrant in P, tum ducatur Dia-
gonalis C8, quæ produétâ cadet in P.
(utm0x demanfirabitur.) Hifce faâisin a
parallelogr. LTduo complemenra LS.
8T erunt (4.3.1.) interfe æqualia: qui. ,
bus fi addatur commune parallclogr..BR,
exit parallelogr. LR (hoc cit duo (andra-
ta AD. A1033 quadrata BT.

X 2 U1-



                                                                     

:164. Eucnmrs

Lb fi



                                                                     

flW-ï’ï «a.

L1 un Palmas. 16;
Ultima Dmanflratio.

Intra lateris BC quadratum BR , fit
U CH ï) latcris AC Dto Y : Quo a Dto

q BR fablato remanebunt duo parallelo-
gramma BO.v 0K. feu faé’to parallclogr.

OS æ OK , remanebittorum parallelo-
grammum BT, Quod li demanfiratur .
cil-e sa UtoX , peraâa res erit.

(En: fumta BE. sa BA , conflruatur
Dtum BG I) Dto X. Tum produâis la-
teribus EG. ST ,i ut concurrent in N 3 ex
B par. ducatur BLN; qua etiam cadet

inidem punâum N. 1Tarn in parallelograrnmo BN com-Î
PlementaEL. LS erunt æqualia 8: (i ab
attaque parte addas commune BL. cri:
parallelogr. BT (hoc cit BO 4- OK)
:0 Cita BG feu X. q

Unde jam parc: duo DtïXôcYelTe
arqualia Cita BR. "

; (1., D. È.

’* x g gaza



                                                                     

166 iEucniars
Quod autem Di erer BL produâa

cadat in punâum , ubi larera EG ,
8T produêta concurrunt, fic probatur.

B D’or.o-

Si

m’a ----v.- h-üfi-

. Mn. WA-



                                                                     

. L’IBER ’PRIMus. 167

Si tnon radar in N , tum juxta adver-

iarium cadat. i iVel lupra N in X, ut EX. fit linea
renfla.

Vel inme in Y , ut BY fit méta.

In X lupra N.

Angulus O sa
Angulus O 1). PJV’9iI’

Ergo P æ Qexternus interneron-
tra 16. Il.

- Quæ demonfiratio obtinet in omnibus

punais fupra N fins. l
In Y infra N. l

Angulus O æ Q»). I
Angulus O sa T. i i

w- i
Ergo Q æ T. Viterum externus in:

terne contra 16. I. lEademque demonliratio locum babel:
in omnibus punâis infraN pofitis.

Ergo cum linea BL produéia non pol-
fitcaderc (upra nec etiam infra N neceffi-
ria cadet in ipfum punâum N. i

Pagi-



                                                                     

168 Eucnmu
mon Pa a p os 1 Tl o XLVIII,
il» D si qiladramm 4l: imo

Triangulilaen CB defiri-
par»: fit aqunle (limba: "li -

quorum larcrum Ca. ,13
quadratis r angulus CAB ,

q c Bquem reliqua «fla lama tan-
nant. transcrit.

DEMONSTRATIO.
a u. I. Ex A ipfi AB (a) exciterurperpcndiculatis A!)

CI) AC. 81 dueaturreéh DE.

l A Tum in Triangulo DAB erit. .[,4], 1, Quadr. DA (hoc en: AC)-’;-- quadr. AB (b) æ

quadr. DB. a .Atqui quadr. AC --x- quadr- AB etiam cl!
CI) quadrCB- per Prop. i

Ergo (c) quadr-DB æ quadr. CB.
Adcaque lattis DE I) lateri CB.

Quatre in Triangulis ADB , ACB. .
Lams Ah il) AC perconfiruâiancm. ,
Latus DE I) C8.
Latus A8 commune.

eau.

Ergo (d) ctiam omnesaanguli film; æqualcs
adcoque

Ang. DAB J) CAB.
ArquiDABclheâus. lErgo CAB etiam reâus crit. Q. D. E»

F1241: Liant Parmi.

au.

Eu-



                                                                     

-.Q «a M...

EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER SECUNDUS.

N primo libre inflituta triangul
110mm tum quoad angulos cum
quoadlatera varia com aratione,
a: parallelogrammum non unit 8:
inter (à 8: cum trianguliscollatio-
ne. in hoc libro fecundo aggre-
ditur Euclides linearum ad libifi
num (cétarum parallelogramma
Reétangula 8: Quadrata; dacen.
do quomodo le habeant Parallelo-
gramma reâangula quæ fiunt a -
partibus alicujus lineæ tum inter
fa tum relata ad (Endura totius
lineæ: fient ex ipfis propofitioni. g
bus porro manifeflum evadet.

Cum autem najas libri propo-
fitiones; licet numero non adeo
multæ . tales fint, ut fua difiicul-
rate tyronum progreflui baud exi-
guam fæpe injiciant moram . nos

Y oleum



                                                                     

17a EUCLIDIS
oleum 8: operam non perdidifïe
exiliimabimus. fi illarum demon- .
flratianes ita ordinemus, ut qui-
libet illas attenta perlegens flu-
dio, illifque primum librum be-
ne perceptum rite applicans .
maximam dxflicultatem penitus
difparere comperiat.

Cæterum ne occurrentes igno-
tæ vaces demonflrarionum ab-
rumpant curium ,. hic ut 8: in pri-
molibro faâumeli. Dcfinitio-
nes præmitruntur terminorum ad-
hibendorum tollentesdubiam [in
gnificatianem.

n.



                                                                     

L1 au: SECUNDUS.’ 171

iDEFlNlTION ES.
I.

Tarallelogrammum raflangu.
la!» ABCŒ tontinai dicitur [1:6
4114614: wifis CA. AB. rafla!»
angulum A romprehenrè’entiâus.

c D
A.’ Il

Antca vidimus generatîonem aiicujus
[upcrficieL quæ in memoriam revocata
parallelogrammi reâanguli formationem
intelleâu reddet façiliorem. ,

Reâælineæ AB perpendiculariterin-
fiflat linea CA, quæ concipiatur ferri a
fupra lincam AB. utipfi femper maneat
perpendicularis; cum ifialinea CA per-
venerit ad punétum B :v tum extremum
punâum C dei-criptam relinquetlineam
CD æqualem ipfi AB ; 8: cum linea BD
fit quali eadem cum linea AC ex punâo i

4 Y a A i



                                                                     

172. EuCLIDn
A delata in punâum B, ait lima BD
etiam æqualisipli AB.

Unde pater ad inveniendam totam
quantitatem feu aream alicujus paralla-
logrammi requiri tantum notamlongitu-
dinem duorum Iaterum angulum reôtum
continentium.

084*150.R Î1l 01x,T sin-W.
T â

413.12.5493
Quod ut adliuc clarius evadat , fieu:

8: arâiflimam inter linearum in feinvi-
cem duâum 8c numerorum multiplica-
tionemeiTe affinitatcm , pouamus lineam
CA divifam elfe in quatuor partes! arqua-
les CF. PX. X0. 0A. fitniliterilineam

A3



                                                                     

Ltnau SECDNDUS. 17;
AB in quinque partes, qua: prioribus i
æquaiesfint. Si jam linea CA iuper A8
mata perveneritadlocum 1 qunaum
C. delcriptum exhibebitï lineam CC;
punétum P, lineam PR: X, lineam
X5, O, liteau) 0T; adeoque unico
iiio matu fa&a erunt quatuor iiia minora
quadrata CR. P8. XT. O r, quot nim.
linea CA partes habct: fi enim ex plu-
ribus confiaret’ partibus , etiam pinta
eqnliituta client quadrata.

Facile autem intelligimus illud idem
efle acfi numerus 4 ducatur feu multipli-

ccrur pet 1 [en unitatem. i
Similiter fi linea Q 1 (quæ eadem jam

concipienda el’t cum AC) fecundo matu
pervenerit ad punâum 2 , eodem modo
quatuor aiia quadrata efiicientur qua:
prioribus addita limul 8 dabunt: id quad
iterum idem cit, ac fi numerus 4 bis
multiplicetur pet 1 feu femel par z.

Non aliter fi iinea AC perget moveri;
tertius motus quatuor aiia prioribus adji-
ciet quadrata; quatuoralia quartus ; do-
nec tandem quintus ultima.quatuor ad-
jungendo quadrata totum parailelogram-

i mum rqflangulumperficiat8c compieat:
gllæ omnia quadrata fibi invicem addita ,

Y 3 " zo ex,



                                                                     

174. Eu,CLID18
20 exhibebunt; quad tutfus idem efi ac G
numerus 4 quinquies pet uniratem feu Te-
me] pet 5 multiplicarus efient; qu: ape-
ratio fimiliter’eundem producit nume-

rum zo. A -Cæterum notandum ef’c in fequen-
tibus ad multiplicandum lineam A8

et lineam CD , feu ad ducendamlL
neam ABin liueam CD: vei tandem a’d
defignandum reftangulum comprehen-
film fui) iateribus AB , CD me femper
feripturumû AB. CD.

Unde jam exiliimo manifeliam (aria
cire rationem 0b quam ad in veniendam
aiicujus feu omnium paralielogrammo-
rum reâanguiorum arcam foiummodo
duorum laterum reâum angulum com-
prehendentium requiratur notitia.

Hinc porroapparet , quomodo cogni-
ta area parallelogrammi ireâanguii , 8:
alterutro larerum aiterum inveniri polii:
lattis; dividendo fcilicet datam aream pet
latus cognirum : id quad in pat-alida-
gramme ABCD tiare patet, quad zo
quadrant cantiner; qui numerus fi divida-
tua para]. ferficognitum iatus C A. acquire-
mus; pro latere AB. 8: viciflim fi 20 di-
vidatqr pers feu latus notum ABË, inve:
nietur 4 pro airera latere AC. N

v3-7: r A

-..-- -flà-ŒM -1 . . I



                                                                     

Luna. Sucunnus. 175

NOTA.
Primo. Parallelogramrîium dicitur re-

flanguium quad habet unum anguium
radium. Nam liunusefi même a erunt
8: reliqui reâi.
a Secundo. Parall’eiogrammum efi val

oblongum vel quadratum.
Oblongium efi quad latera contigua

babet inæquaiia, five quad continetur
fui) duabus re&is inæqualibus; iiiud au-
tem nos in fequentjbus ,fempet expri-
memus hoc figno S; adeoqueiex: gr:
El AC. fempet fignificabit parailelo.
grammum reâangulum AC.

(Madratumeli: , quad fub duabus re-
âis æqualibus continetnr: illud etiam
exprimemus tali ligna il] ut. D CD ,
fempcr denotet Qudratum CD.

Tertio. In fequentibus nomine re-
&anguii Euclides femper intelligit pa-
ralieiogrammum reëtangulum.

Quarto. Geometræ omue paralieiar
grammum exprimunt, duas tantum no-
minando literas pet diametrdm oppofi-
tas: ut ad defignandum parallelogram.
mumlappofitum adhibent literas A]; vel

Vw

BC. ’. Il. 0mm:



                                                                     

176 EBCLIDIS
Il.

Omni: prallelagmmmi [hui
147mm qualifiée: lorum que and
diametrum film: finit , parallela-
gramma’mm, cum duabus comple-

mentir. Gnoman vomir". a

A F

a
... r

E D
Figura FGEH , Icompafita ex duo-

bus complementis FG. EH 8:, quad cir-
ca diamettum efi parallelogramma (3E ,
dicitur Gnoman feu norma; ad imitatio-
nem illius infirumenti quo fabri utuntut,
ad examinandum , urrum ex; gr: duo pa-
tietes , vel duo antres ad anguium reâum

. conjunaifint nec ne.

a

FM;
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LIBER Sucuunus. 177
PROPOSITlo. I.

p .C i F D Si fuerint du 7e. Tireur. x.:
646 (’3’ AB , qua-

rum airera [0&4 fit
in quatrunque partes

A e B AB. EBraltera ve- I
G ra infifta 5 ait re-. fiangulum q [ab illis

duabus G (9’ ABtomprehenfum equule re-
âangulir, qui: firbinficfla G , Ûfub fingulis
figmmtis AF. EB tominemur.

DEMONSTRATIO. iEx punâis A 8: B erigeduas perpendiculares
AC, 3P æquaiesdaræ G: &junâa CD. ex E duc j
reétanIEF paraiielam AC vci BD. Tum iiueæ
CA, FEinter (a) le æquales erunt (nies dam G. a 34-3.

jam AF contineturfub ÇA , hoc cfl:G 8:
.fègmcnto AB..

Et S 8D continctut fub FE hoc G cit 8:
fègmento ED.

l

w Duo autem 5:15.412, ED fimui funt (b) ÇDiia b A; .6.
toti [fila AD quad continetur fub data 8: tata

A B. qErgo parer veritas uropofitionis. j ’
sinh calculi formula breviter fic demonfiratur

AB æ AE --l-- E3

G a GiM a(c) 5-; G, au a) z: G, Ara-17;; G,EB.uu.a
Q. D. E. a ’511123. tu, ’Vei in Numeris;

E. 7. .030 7-3-3l. sa. sa. - 4 4 «me ,
G. 4: 40.1)28 11.3340t

q . Z Pro:



                                                                     

178 Eucn1atat
PROPOSIT10.iL

mon z. Si rafla 278 [du fit utcnnque
in C à ïD trin refianguld [ab tata
AB. Ô [zinguât [egmmtir AC.
C D. 98 camprclaenfiz æqualz’a .
[tint quadraro quad fit a tata AB.

EUH F

AC!) B
DEMONSTRATIŒ

Super AB fiat quadratum BE.
ducautur CG. DH parallelæ AE:

H44 quæ funt æquaies aAE. hocefi
AB.

GEC fitab ÉA hoc cil AB 8:

parte AC. i Ail GD fit ab GC hoc efi AB sa

parte CD. « HB .



                                                                     

iLIBER SECUNDUS. ’179

Ü HB fit ex HD hoc ef’t AB

8: parte DB. i
Cam autem tria :13 ne. GD.

HB limai fumta conflituant Dtum
. E3. patet iila etiam ipli elle æ-

quaiia. b "N9Sub calcula.
"ABao AC.îr.CD.1-DBAWI

AB AB AB ABJ
"ou; au r: AB.AC-l- a AB.

CD. q. 5 AB. DE.

Vel in numeris.
.Sit AB la. AC a. CD 3. Ergo DE 5;

10324-34-5.
1o 10 10 IO)M

’ 100 æ 204-1- 3a-i- je 30 tao.

, il
a 1 P195



                                                                     

180 EUCLIDIS
PROPOSITIO HI. a

mon a. Sir rafla AB fiflo atomique in
E , refiangulum [ab tata A3 (3’
portium alterutm AE comptèren-
fium , aromale ofl ejufa’em parti:
AE quadrato, and cum raflan-
gulo [ab partibus AE. EB compre-
banjo.

c F D
A. E B

DEMONSTRATIO.
Ex A 8: Berige perpendicula-

. res AC. BD æquaies fegmento
i34-L 4E: tumjunëta CDducatgrEF

a eut aèqualjs
8

5

parallela AC . quæ ipfi AÇÎetiim .

CE



                                                                     

- me-r

N60 .30 36 24 116d.

L1 BER SECIJNDUS. 18,1
j CEicontinetur fub CAhoc

el’r AE. 8: fegmento AE. a.
deoque CE efi quadratum
fafium ab AE.

a FB continetur fubFE hoc
AE’8: fegmento EB. i

A

D CE cum feu-FEFB efiæ-
quale 8C3. comprehenfo fub
CA hoc cit fegment’o AE 8: tata

- . .linea AB. (LE. 1).. q
Sub calcula.

Tamaris-jan M
au AE AE

EAE.AB.aouAE;1. 5A5,
EB.

Vel in numeris.
Sir AB. 10. AE. 6. Ergo 1313.4.1

10œ6i 4l

6p 6 6[M

.Z a. Pao-



                                                                     

. Tireur .4.

182 EBCLIDIS.

paorasrrto. 1V. v
I Si rafla lima AB uranique [e-

fia fit in C. Quadrant»: tatin:
A13 ont æquo]: quodrafi: [agram-
Iorum AC CE, mm cum bzsfam-
to refiargnlo [no figmemi: AC.

o CB oompreloenfo. ’

,-

E

K p

w t àA ’ C .B«
’ ËDEMONSTRATIQ.

a 46. 1. Super AB fiata BED. &duâa t
dianietro BD fumatur BK sa BC.

. tum



                                                                     

L133]: SECUNDUS. 183
tum ducantur b CF. KH pal-aile-
læ iatcribus BE. 8A.-

jam in triangulo DEB.
Angulus O au P. quia utçrque

femircéius. c

Atquiang. Q3) P. d
3

Ergo 0:) Q. adeoque DF a) FG.
Eadem modo probatur quad fit
Ang. R :08. ac prainde lattis

DE] sa, GH.4 Acqui in paralleiogrammo GD,
iatera oppolîta DE HG ut 8: DE],

» FG funt æqualia f
Ergo omnia iliiusaiatera funt

inter fe æquaiia. .
Atqui illotum unum h HG æ

AC. a A i[Ergo omnia fun: æquaiia fa.
gmento AC. Adeoque cum o-

b’31.I.:

c 2Cor.
32. I.
d :9. 1.

e si

f34.1.

834J.

mues angulifintreâi, parallelo. ’
gramnumi DFGl-l en quadratîztn
faétum’abuno lègmento AC. i

’Eodemhmodo facile deman-
fll’ilj ,



                                                                     

fi:

18.4.. I-EUCLIDISÂ
flratur parallclogrammum OK
efl’e quadratum alterius (cgmenci

CE. .Deinde C: FK continetur fub FG
hoc CR AC 8: fub GKhoc eflCB.

Denique E AG continctur fub
uno fegmcnto AC 8c fub CG hoc
CR CB.

Qgæ duo E la fi ad duo reli-
quo un addantur cxhibebuntto-
tum a quad fit ab A8; adcoquc
ipfi’æqualia erunt. Q E. D.

* PC: calculum hoc mode de-
monfiratur.

A350 AC ! CBYM
AB au AC , CB ’

AC. CB.
AC. c3   a CB.

mAc4-.
--«l *[] [J

ÜABœÜAçc-fi-z E AC. c134.

Û B.
., g Seu in numeris.

AB ælo. A1310 R
AC (D 6. A13 Io
Ergo CB 30 4. 10°



                                                                     

Luna SncuNnus. 185
Acs ’4CB 6AC
AC6 4 CB 5 c3

36 w Â M

. COROLLARIUM I.’

Parallclogramma circa diaule!
tram quadrant: funaquadrata.

COROLLARIU’M n. -

Si reéïa linca bifariam fecètur

quadratum rotins lineæ quadrug
plum cf: quadratiadimidia fanai, - V

C

A a.



                                                                     

186 EuCLIDIs
PROPOS! T10 V.

fluents? 62’ "au lima A3 [avatar in æ-
quali; in C . (7 non æqualia in T:
reflangulum AG filé mæqualiâus
figmenti: A7). ŒB comprehen-
flan , and cum quadrato HF ab
intermedin [efîiane 0D, æquale
efl qtmdmta CI , quad a dimidm
CE, delcrzâitur.

E F Il

:L. H. A C DE
PRÆIPARATIOM

I. Super dimidia CB fiat a quadra-
; ’ tum CI, ducatarquediameter.
53,. L l I2... EdeucaturDFlatcriBIPparal-

e a. ,3. Sumta BK :0 BD, ducaux: KL
b parallcla ABr, ut 8c AL Parallela

BK. A "    De-à



                                                                     

Luna SEcuNDus. 187
D EMONSTRATIO.

z CG æ C C3 GI. quia funtcom- c 43.1.

A u plemenra.
C] DK D DK.

z: (LE au Dl. WArqui a CK :0 d EAH. qui: fantd 35,1,
in iifdcm parallelîs 85 æqualîbus bafibus.

Ergo a: AH .1) ’1’ DIA
a CG :CGJA’

F AG 30 Gnomoni GHBFG.
û HF Ü HF , quad fit à CD.

x 4. Il. æ .c: A6 4-. D HF. au E] C1. adimidia
CB.fa&o.

In numerîs. -
Si: rota AB Io. Ergo dimidîaAC,CB 5.

AD*8. Ergo DE z. . ECD. 3".

A

CE 5k AD8C3 S’M. M)DB z V
au; :5 ÇAD.DB. 16.

A Tum.
CD. 34
CD ;.ÏM’

W:AD.DB la.)A
»V u a ADB.:--l- Ü CD 25.utante.

Aa z PRO.



                                                                     

188 EuCLIDIS
PROPOSITIO V1.

Si rafla dB fit bifariam [e54
"tu" 5’ in C ,fl cigüe "fla quædam B’D ad-

jiciafar 5 Erit refinngulum [ab
tata campofimAŒ Ô adjefia B9
cantenmm une cum quadrata di-
midiaz CE , æguale quadrato ipfimfl
0D compofitæ ex dimidia 044-
jaffa.

.PRÆ’PÀRATIO.

1.? Super CE fiat C1 CE.
z. Duâa Diametro FD, ex Baga-

I tu: BG parallela DE. ’
3. Sumpta’DI a) DE, ducatur 1L

parallçla DA , gr; AL parallçla D1:

D54:

O



                                                                     

L1 BER SEcuNnusJ .189

DEMONSTRATIO.
a AK D a: CH. quia in iifdem pa- a sa L

rancis.
 Atquî s HE il) b: CH, quia fun: b 43.1

complementa.

Ergo C AK æ C :3 HE.
:CI :CI. W ’ ° f 14

F A1301 Gnomouî GHKDG. ,
A DKG Ü KG faâum a dîmî- d . ,

q . Au.x du CB. u”

BAI-[4] KG in ÜCEquodfitaCD

In numerîs. -
Sîtlînea A3 Io. BD z... Ergo tota

AD. 12. Dimidia ABJeuAQ q
feu CB 5. Ergo CD 7.

AD 12.

L: AD. DE 24’ A.

UCB. 2-5] ’
sAD. 1287150 CB45 :0 45 CIÇD.» ,

A a 3 P102o



                                                                     

190 EuCLmIs
135109051110 VU...

7mm Si refia dB «franque [fleur
in C, mm! quadrata tonus ÀB à:
utriuwis [egmenti CB, æqualiç
bis filmtâ reflangulo contenta [1416
gara dB à" [gmento diflorCB .
and cum quadrata allaitas [65men-
11’110.

a il l A (LB

.4 K H
q D 11 Elié-a ’v

pRÆPARATIO.

’ a 46.1. I. Super aAIS fiat! AE.
T8 z. SumeBM au BC , 8: ducantur CL

. un. w MK bparallclæ IatcribusIBEÆA. Élit-
r m1,.- queLan ces. il ’
. 3. Super LE fiat Ü EG.

De- l

q L. "un
.-...... f- -.. 4-

4 N. ...;--s-.*.,..4.-----

en.



                                                                     

LIBER Sacuunus. 191
DEMONSTRATIO.

Duo Dm AE. EF J) d duobus ails d M 13-,
A M. MF cum Üto KL.’

Atqui a AM continctur fub AB a;

3V] hoc cit BC. .Et z MF continetur Îub MG (quæ fa-
cile probatur cm: æqualis AB,cum fit ME
au AC 8c EG 1D CE) GF hocefi BC

Ut 8: D KL fic a KH hoc CR AC altero

fegmentq. . QErgo pater verîtas Propofitionîs. «

In numcris.
Sït A3 Io. Ü AB me I

AC 8. UCB 4A5;- aI Ergo ce. z. EXIL]: ’m’"CB’1o4’-L ’

l .
v àA3 10,7

BC le’

CAB BC zo
Z

zsAB. BÇ.4ol’AA

DAC 154.” ’ . V
5:." AÉËCÇUAC 104.

ut âme. " ; 5a

P10;-



                                                                     

’192 . Eucnrnrs

PROPOSITI o VIH.
films- Si rafla lima AB [enim ut-

mnque in C ; tique adjiciatu;
ET au BU; Reflangulum qua-
terfompiehenfium a [ab data .43
à. alterutra [egmento CB . land
mm quadrata alteriu: [épand
AC, erit qui: quadrata AIT quad

Q fit arompofita ÆD.

.A CBD...
v q, V’ 1 1c
  I. , M.

I F!E A :H. a F
PRÆPARÜATIOR

. I. Super rota AD a fiat quadratum ÀF
"6’ L 2. Sumtîs DK. KM æqualibus ïpfi

I BC. ducantur KI. ML parallelæDA; a;
Ù &IËG.CHparallelæflE. i

3. Ducatur Diameter ED. t
, DE;

-.-..-. L -.



                                                                     

f Luna SE’cuNDus. 193

DEMONSTRATIO.
Faaîle patet quatuor :13 1C. IS. G8

GMefleinterfe aæqualia, 8c (ub æqua- au:
libus lincis contenta. 45’ l-

Et circa R conflîtuta funt quatuor Cita
quorum latex-a omnia funtipfi BC æqua- .
lia. b Ergo fi addantur . n b afin
au IC l 15 es GM. (A 4’ "J":-Dta CR 8R] RD l M5. f r
Brun: En AR. LR. GS 4-10;

GK. omnia inter fe æqualia, Bacon-
tenta vcl [ub lineis AB. BC, ’vçl fub lis

nefs qu; mis æquales funr. - q -
Qyibus fi addatur CI LH fa&um ab t

LS hoc cil altero fegmento AC. Tota
îfla fumma (en quinque iflæ figuræ ex-
æquabunt totum quadratum AF faâum a

compofita AD. Q D. E.
- In numerîs.

Sic AB Io. AC 8. Ergo CB z.

AC 1d AD nCB le’ ’ AD n M
fic. CB mW! DAD 144

t 4[ ut ante.4cAcc’Bso”
D AC 64)R’

144. .Bb Pao-



                                                                     

194. EUCLIDIS’ .

PROPOSlelO 1X.:.
1mm 61’ rafla lima A8 [tram in

æqunlm in C, à nm æqualiahliu
72-, quadram inæqualium pigmen-
tarum A?) 7DB. dupla [am qué.
dratarum .4002). gaz adinitdia
â’C Ô ab intermedia 0D fiant.

KE

a F 
A k a n 3-

hPRÆPARATlOÎ

I. Ex C erigatur perpendicu-
laris CE JOIAU vchB, &jun..
gantur AE EB. !   l

"2. Ex D ducatur DF parallcla

CE. ,:3. Ex F agatgr FG parallela ’ 5
AH: ut&dcniqucFA. a . t ’

Ü 1* De. ’



                                                                     

brrr--

Ëlnna SEcuNDus. 19;
DEMONSTRÂTIO.

Triangulum ACE sa reébm-"
ulurn 6: Ifofcclcs, ergo anguli

Alôc E funt fèmireü’i; ut 8c mm.
. triangulo ECB anguli E 8c B (un:

femircâr; adeoquc totus angulus
EABI’cft raflas.

Deinde in triangulp EGF .
G (sa b ECB) efi réa-us: ang. E 5.9.1.
remireétus : ergo? etiam femirc.
&us: adeoquc E G :0 GF. c ’

Deniquc in triangulo FDB au; ° 6’ 1’

gulus D(æ ECB) reEtus CH. An-
gulus Bfemireétus: ’ergo& F fe-
mircâus ,- adcoquç, brus F D 35

DE. " l -
Hîfce prædcmbnfiratis.

I. In Triangulo rcâangulo

ACE. . Id D AEJODAC J]- DCEJ îfcu ml
quia AC au CE.

,VDAE duplum mi AC.

.. Eh 2. " 2.111



                                                                     

i96 Eucnmrs
z. In Triangulok reâangulo

EGF.D EF son EG 4- :1 GF. feu
quia EGao GF.

a EP duplum au GF hoc en
au.

Ergo duo rata 11E. EF faut.
dupla Dtorum 10.09.
r 3. Atqui in vtriangule flétan-

gulo AEF. .
du AE-I-UEFæDdF.
Ergo a Al? etiam duplum rato-

"rum AC. CD.

D 4.. Arquiïdenique i9 triangu-
VloreéhngulodDF. ’ l

d D AF. sa a AD-kuŒF hoc

g DE. I ï
Ergo duo un AD. DE fiant du-

pla utorum AC. CD.

gaspa-

à . la



                                                                     

:4. --. r-------»-.W-. ..

m --.q...-..--.:va,« W s

v.

L113an SncuNnus.

In numcris.
Sît AB Io. Ergo AC. CB.

fi, AD 7: *Ergo DE 3.
Et CD z. ’ v

DAD49 I BAC 7.51 I .DDB 9)A’ mon 4IA’

I97

s.

Cita AD.DB 58. Un AC, CD.29

akV

.353

2
’TD bi au] Ç. CD ’58.

Paie



                                                                     

198 uncnurs
PROPOS! Tl o X.

Thm- Si rafla dB [au fit àifqrz’am
-1°’ in C, gigue adjia’amr B0; Qua-

drata tatius compofitæ .40 (7’ ad-
jefîæ B0 mm: dupla quadratorum
AC C0 , Tquæ a dtmidz’o dCfiunt .
à a CB compofim ex drmidiaô’

adjefla. 4»

043 O
pRÆPARAjno. .

.. . 1. Ex C erigarurpcrpendicu-
laris CE1) 0A vchB, jungan-
turque AE. EB. z.

2. Ex E ducatur EFJO CC 8c
parallela A0. .

2. Ex F ducatur par O-reé’ra

ï Î . t ; V FG



                                                                     

L1 au. SEculunus. 199
FG qua: produétæ EB. occurrat
in G. ’ . ’ ’ . «

4.. Denique agatur AG.

DEMONSTRTAT-IO.
î Triangulum’ ACEicf’c mâtan-

gulum 8c [Mèdes . ergo anguli A
à: E funin femircüiy ut.& iï’i tri-

angulo EÇB anguli E 8c B fami-
rcéti funt. , "t ’
*.Dcindc in triàngnlo EFG an-

gulus F (a) oppoJito C) cit re-
êtas: 8: ’angulus FEG fcmire-
&us, (quia angulus BEC CR fe-
mirèëtus; ) adeoque alter ’FGE
etiam CH femireQus: Ergo latus

GfaoÆaoCO. .. ,

331.1. -

Deniquc in triangule re&an- i
gulo BOG angulus ad G fcmire-
&us cit: ergo etiam Bkmireétuss Ï

adeoquc latus BO Jo
à

Hifj



                                                                     

la 47. I.

zoo v EUcums,
Hifce præmiflîs.

x. In triangulo rÇâangulo

ACE. r . 3"”- D AEa) bEJAC-l-DCE. [en

quia AC au CE. na AE efl duplum Dti AC.
2Î In Triangulo reétangulo

EFG. A h Ia bEGJDUEF 4-DFG, [en
quia EF (au CG) au FG.

a EGduplum un EF hoc Co.
Ergo duo Dm AE. EG (un:

q dulpla Utorum AC. C0.
3; Atqui in triangulo raflan-

gUiO 3. wDtagïE. E630 b0 AG.
Ergo D AG cit duplum Utorum i

. AC.CO.
4.. Atqui denique in triangulo.

i reEtangulo AOG
DAGbûAO*D CG. .
Ergo duo Dta A0. 0G (hoc cit

03) funt dupla [notum AC.

C0. (La E.

i Vel
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Luna. SEcuNDus. 2m;
Vel in .numeris.

Sil: ÂB au ID. Ergo AC. CB. 5."
SitBO à!) z. Ergo A0 ï) Il.

Et C0 :D 7.

DAOI44 I BAC :5!a oc; 41A. a c0 49"":
Dz: 0A. QG 148 Dta AC. C0 fieA v

. a .x BisŒIta Ac. C0 148

. Cd B Pack.



                                                                     

ce: EuCLtols;
FR0P051T10.XI.

mur. 7)atam raflant dB ita firme ,
in G . ut refiangulum comprehen-
[am filé tata lin-ta AB Ô 14710 [eg-
mentarum BG fit æqualè alteriu:
[cgmtmi AGI quadrato.

C B
du E Au F
CONSTRUCTIO.

1. DucaturAD perpendicularisët æ-
qualis ipfi AB.

z. Divifa ADbifariam in E, junge EB

3. SumpturEFC] EB. v
4.. Fac AG æ AF. Et dico faâum

. eiTe quad quæritur.

DEMONSTRATIO.
Supra data AB compleatur D AC ,

ut 88 fupra AC U AH 8c Reâa HG
BroducaturinI. . ’

D



                                                                     

L I BER SECUNDUS. 20;
Ü DF. PH (hoc efi PAL-4... CIRA

au son. (hocelt on. "5’ 1’
Atqui Ü EB æ Cl AB. feu D AC 1,47.

4,. a EA. L
3355m. PH 4.0 EA æ mËA

.343 AC. A
Et ablato utrimquc Dto EA.

CDRFH cl) C] A0 A ."and :DCJS’ Î w.
D AG 30 E CG.

’ Atqui D AH En (egmento AG ô: E3
CG continetur CB hoc ePc AB 8; altcro

fegmento BG. ’Ergo pater faôtum efTe qnod quærcbaturi 7

SCHOLIUqM.
In numeris hæc propofitio nulle folvî

poteflmodo, cum radîcis quadratæ ex-
traâio, que: hic requiritur mon femper
rationales numeros admittat.

.Cc a P301



                                                                     

2,04. Euc 1.11313

PROPOSITIO X11.

7m , In triangule obtufàngulo
"’ A36 quadratum lateris AC,

quad obtufo angqu opponitur,
filma: reliquomm [42mm A’B.
j’ÎBCquadmm, 61’s fimpto re-

üangulo , quad continetur fil]?
latere (’23, e190 filb ipfd B?)
in direfiium ci addim ufque tu!
perpendicularem ab altero acu-
to angqu A cadentem..

ne:
v-« .

fifi.- ’



                                                                     

LI BERSECUNDUS. 205

-DEMONSTRATIO.
BAC au fi: AD 4- a DC.’"’L
Atqui a DC b au a DB q. D 53.11.

BC JI- z Ü DBC.
Ergo hifce in locum D DC

A pofitis.
D AC am AD-îi-DDBq-D BC

A23 DBC.
Atquirurfus DUOQŒ AD. fiDB

.30 D AB.
Ergo h oc inillorum locum tec

pofito.

a AC JODABJr-D BC 4.7::
DBC.

Cc g sans.

f



                                                                     

206 Eucmnxs
SCHOLIUMI.

’DBGC
Hoc mode paulo aliter eadcm propoo

fitio demonflrari potefi.
ExBerigarur perpendicularîs BE. æ

RA , 8: ducatur EC. ’
Hoc me duo trianguîa ABC.EBC.

habent duo latera AB. BC æqualïaipfis
EB. BC: at veto angulum ABC 4an-
gulo EBC.’ Ergo per 24.. I. bafis AC
erit 415C. .Adeoque Il] AC C C110
EC hoc au Dris’EB f. AB&BC. ,

Unde pater nihilaliqd requîri, quam
ut, inveniatur’differentia Drorum AC.
BC.

, aDC



                                                                     

LIBIR. Secun’pus. 207
DACæÜAD-ll-DDC.
At uiDDCæÜDB DBC iq .,2:DBC. .4- "1*

. Ergo. .tDACæUAD-ll.DDB-[-DBC
4.2:DBC.

AtquiDta AD.DB. au Dto ABf. EB.
Ergo.

DACæDEB-i-CJBC-i-zE-ÎDBC
DECœûEB4-QBC.

(En fi afe invicem fubtrahantur , cric
2 Ë DBC dificrèntiaûcomm AC. EC
feu acarus quo CI ACfuperat D EC,
hoceüûtz EB BC. feu AB.BC.

SCHOLIUM IL
Ex hac propofitione deducîturgeneà

ralis Regula Geometrarum , qua ex tri-
bus trianguli obtufanguli lateribus cogni-
tis inveniunt bafin produâam vel illius
fegmentum BD. quæimperat, un me
AC demta fumma Dtorum AB. BC , re-
liquum divîdntur pet duplum baffles BC;
quæ operatio exhibebitqnæfitam DE.

Pho-



                                                                     

208 EucmDIs

PROPOSITIO XÏII.

m0 In acutangula triangule ABC

tu . .n. quadrant»: latent AB , quad
, arma agada C appanitur , fio-

Pcmtur a quddmtis rèliquarum
latemm AC. 736, 1m finmo
"52472551410. fil; huera (B 0

[hé ajnmpm interinralirzm 0D
ufque ad occurfnm perpendicù-p

[mir ab airera angqu 4mm A

il mdenttlr. ’

. De-
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l DE’MONSTRATIO.

DBC-î-DDCI) ’2 [Il BC. a7- u; ’
- Coq-D130. )A.

DAD DAD
DBC-FDAD-î-DDCSDDAD A

Jr-DDB-ï-ZËBCD. A
Arqui duo ara AD. DCx

’ œDAC. .- " I.Et duo Enta AD.DBj-î47- °’

- œùAE .
E rgo his in illorumrlocfium

fubfiitutis.

a B0 a AC coudra-r- 2E]
Cl- BC.CîD. A .

QE. D.

Dd De-
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Alia demonfiratiot

ÎÏR

E a.. Triangulum acutangulum fit,
BEC, demonf’rrandum CH duo

C

« .. au EBBC, fisperare E] PC par
duplum S CBG.

Ex E erigwur perpendicularis
BEJO BF, 8c ducaturEC, tum
duo rriangula EBC. FEU, habe-
buntduo lutera EB. BC, il) late-
ribus EB. 13C Ëx’ angulum EBC
C ABC: quam par 24.1. lards
ECerit C FC. Adcoque EC hoc
cit duo ara EB. feu F13. BC crunt A

fi D PC. tUnde

MA. ;
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Unde fiDFC fubtrahatur a a
EC,’ obtincbitur diflbrcntin feu
cxccflius. que au F8. BC fupe-
rautDFC, adeoque demonfirata
cric propofitio.

ÛECæÜEBCÜFB-P-DBC.
Arqui

DBCæD BG-æfi-zÇJBGC-I-DGC.

Ergo thtaiubfïitutionc
GEC æDFB-i-DBG-îfizîî 136C

-.-ÜGC ’
ÛFCœDFB-ë-ÜBG. I-ihÜ BC.

S

DEG-I-DFCŒIDBGÆzËJBGÆG

’ -l-1.EJGÇ.BGSen
223C.BG.

  Hoc crû duplum :fub bnfi 13C
8: fcgmento BG; pro difiicremia
qua D EC, hoc CG duo [:ta EB.
f. FB-l-BC excedunc El FC.

SCHOLIUM I.
Simili operatione quoquc in-

notefcet, diflèrençia acorum AC
8: PC) quorum primum oppo-

’ Dd 2 ni-
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nitur angulo obtufo ABC. aire-

i tram veto acuto FBC.

DACæûAB-ï-QBC-î-zz

DBBC. 12.11. SDCFJODFB feu DAB-l-D
19sz139130 13.11.

Ü AC-D CF a) 2:DB.BC4.
2 :BG.BC.

feu 2 :DG.BC.’I

- Ex quo calcula faquitur hocj
i Theorema.

Si triangulum obtufangulum
ABC cum acutangulo FBC lato-
ra AB. BC lateribus FB. BC æ.
qualia habeat 5 quadratum late-
ris obtufo angulo oppofiti AC ,
fqpembir quadratum ’lateris acuto
angulo oppofiti FC , par duplum
rc &angulum quod fit a bali BC ,
8c DG,.inter dans perpendiculares
AD. FGjntercepta.

I " Scho4-

me:

k k
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SCHOLIUM II.’

Hinc iterum Huit Geome-
trarum reguia ad inveniendum
bafeos fegmentum CD , ex tribus
trianguli acutanguli laceribus co*
gnitis :quod invcnirur fia fumma
Dtorum AC. CB. (circa angulum
fcgmento adiacenrem) fubtraha.

L tur D AC, 8c reliquum pet du-
h plam bafin BC dividatur.

Dd 3* ne:
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Paovoélno XIV;
P1: b. . ’ . .° z 94m reéïzlmea d æquale que.

drain»: renflituere. . x

. - Hi Ka r ’13in D 1 G c F
L

’ E I B
CONSTRUCTIO.

* fil? I. Conflîruatur r2. BD QI) reâilineo
A: quad fi habcat lama æquaiia. obti-
ncmus quadratum quælitum. Si veto non

tum. ’a. Producatprlatus DCin F, ut CF
fit Il) CB.

3. Linea DF bifeôca in G , centre);
G radio GD vel CF deicribe .femicircu-
lum DHF.

4- Làtus BC producatur ad femicîr-

culum in H. :Dico D CH clic :0 reâilineo A.

De.
à

I

-*--.-.--.-----------..’n-A.- -2 j
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, .DEMONSTRATIAO.

:Dc. CB (feu CF) Queux) 5,",
. D GF. Ï. Ü CH.

l Atqui D CH C æ DGC-l-D CH. "T L
Ergo bis in illîus locum fubfiitutis.

:DC.CB-L[- [Il GCæ DGC-F

1 y: CH.  Si alafcratunutrîmque D CC;

:3 DCB 30 a (3-1. ,
Atqui a DCB a) .reâîlineo A

pet confit. I ’
Ego D. CH adam en: I) eidcm

âE.î). 
[reâilineo A.

. Hammam: Libi Secundi Finis; .

a a.
sa ,
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ÆLEMfiNTORUM

’iIBER ruinas.
’ t

ïDEnNIi-zozst.

a ,
4

3-11, w A.

. h . aŒquales’ circulz’ fun! , qua.-

rum djametri A B. BC. [hm æ-
gzgales: welquorum. que ex tenr-
tris D. 8: E. rlfiæ limas DF . EG.

. film agada; .  ;
  i.’ I I;

132’624 circulant tan-

gere dicitur, guet mm ’
çirculum tanguai puta
m B. produgatur in
C. ("miam mm fa-

B
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11L r

A Circuji [e mutila
tangere dimntur qui  
[efe mutua tangentes
ut in Anjefe mame
par: fêtant:

A ’3’ 1V.

. l. aI» circula æqua;
Mir (li areà cen-
l(ra flûte dirima
Mr, mm perpen-
diculare: D E.
DF. à centra D.

v adijifas A13. CK.
Jaffa: æqualesfimt ,- longius au-
tem Mafia dititur GH. in que»:
major perpendicularis D I. fuit.

  V. .° 2 Segmentum div
’ hg cnii, efl figura que

il B nô refit; ARE. (7’
«- . circuli pqiplaoria

AC B; éomprelyendimr. Q  

f ,. E6. . , VI’î



                                                                     

!

x

. . B. (’9’ [1761412
pen’pberia C A. mmpnlgenditurr

- * VIL s

à 1 8 E u  c L 1 D 1 s ê
W

’ . y 1..

C Srgmemi autan:
  angulm efl C A B.

A Bquz [ab rafla 1112M t

In figmenÎE au-
tem angulg: efl puza
AüB C. mm in [e-

’ ,gmenti circumferni-
A Ctid a[tmrptum filait

punâam quadpiam B. à abz’b in

terminas reflæ AC. [egmentum
terminantelr, lima? rafla: ut B A.
B C. fuerunt (11467:9.

’ V 1 I Ï.  A r 1, Cam «me, mm-  
° m prehendeme: angu-

lum DAB. refile
"A05. A B. 411’qu
aflmmm perzpberi.
am ut BC D. 2’115
angulu: dirhzr infir;

fiera. . - ’ ;

.’...--
.

ce

1X. .
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1X.

Seâ’or cirtuli efl,

mm ad ipfiu: rira;-
li rentrum A. angu-

. la; B A C. fueritB Ç conflitutus : cam-
rfbenfa nimirum

figuraïâ’ à fait: A B. an-
gulam BAC. contineuliâus, à
àperipberia B C. a!) illis «flamine.

rX.

. a c FSimilia circuli feignante fun:
ABC. DEE. que angula: B AC.
EDF. ralliant æquales, dut in
quiâus anguli C B A. FE D. in- .
ter le [nm æquales.

’25

E c a, PRO-
C
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PROPOSITI o Il

mon; B I I ’Datz’ circuli

DE ÀBC 66’12"14": E

AC repaire.
A-Ê*’

’ 0D

a ..CONSIRHCTIO.
. 1. Duâa quælibet AC , adividatur

bifariam in E. A
bu. 1. z. Ex E erîgatur minque b perpen-

dicularis BD nique periphcriam.
’ 3. 11h bifariam dividaturinF.

Dico Punêcum F cire centrum
circuli.

a x0. I.

DEMONSTR ATI0.
Centrum abc cit; in BD ,4 aut extra

illam. ..Si fitin BD , nccefTarîo efiîn punâfio,’

quod illam dîvidit bifariam; quia Circulî
radiifunt æquales; adeoquc centrum cf;
in F.

Si juxta Adverfirîum fit extra BD; ’
ponatur illud ex; gr: in G: tum duâîs

I ’ A69

fi
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AG. EG. CG in triangulis GEA;
GEC.
L’arus GA no cGC. quia ponuntur radii. î ma

Latus EAJ) E0 perconflruâionem. si
Latus CE commune.

h
Ergo a omnes  ;;)gUiÎ funt æqualcs dg. u

ade’oque Ang. GEA æ GEC. i

Ego eGEAÊdt reâus. p L
Atqui BEA dt reâus 13°1’°°"m"&î°iî°’lî -

a nem.

Ergo mg. GEA a) BEA. totum 8;
pars , quad raft ahan-dam.

Et eadem demonfiratio obtinçt in
omnibus punâis quæ poflbnt afiignari c;-
tralinenm BD: unde concludendum en:
illud extra BD non reperiri. I

Ergo in BD 86 quidem cjuspunâoÈ 1’.

illud erit. Q E. D, v
COROLLARIUM;

* . . . . . ..51 lmca mâta in Circulo ahamlmeanî
geâam bifariam 85 ad angulos reâos le;
par 5 in me: facantç exit centiumu

Ed; P116;



                                                                     

zzz l [aucuns
PROPOSITIO. Il.

nm 1’ Si in peripherid [irculiADC
duo quælzbet panifia A. [u-
-mamur, rafla aAC , gaz 3224 il?
la duritw , Mm circulufn c4-
dit.

DEMONSTRATIO.
Ex inventa Centra E. duâigradiis B

iEA. EC , ad reéîzam AC duçatur E3.

Tum in Trianguio. EAC.
Latus EA J) EC quia radii.

Fret) mi;- ê 3°, E: Sol.
Atquî



                                                                     

LIBÈR Tua-rus. 22’;

Arquiexternus ËBA a 4 interne C. :16. r.

Ergo EBAetiam B A. 

, Adeogue in rrînntruio EBA latusEA.
oppofinim angulo mîïimo exit b B 13- b!

tere EB. ’
Atqui latus EA pertîngit tantum agi *

peripheriam.
Ergo latus EB cadi: inti-a circulum.

9.1.

’ Et eadem demonfiratio applicari po-

tcfl ad omnia punas lineæ AC. ,
Ergn tara liner: AC cadi: intraCircu- .

lum. Q1?" D.

COROLLARIUM. r
Lima refia Circulum tantum in une, .,

Punâo tangxt. D

Plo-
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a

PROPOSITIO Il]:

[lima I PARS I.
Si in circule rafla qqæa’dm

CE par centrunî A duôîzz 54le

BD non par centmm duêîam ,
ln’fizriam in F fiat,- etiam illam

ad angulos refila: fiabit.

PARS Il.
Et fi ad angula: raflas mm le"

cet; bâ’ariam gangue [habit

DEMONS TRATIO.
i paru. mais radiis AB. AD , in tri-î

angulis APR. API). V 4
Latus

W..4fi--4,,«. -.
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Latus AB ao in) quia radii.

Latus FB il) FD pet propofitionem.
Latus AF commune.

h-Er o omnes anguli funt inter fa æqua-
les , p6: 8. I. adeoque Ang. AFB æ
AFD. qui pr0pterea fun: areâi. and! .

. L.Pars z. In iifdem triangulisAFB. AFD. 1°

Ang. ABF æ ADuni trian.g. BAD -
l en Ifofceies.
- Ang. AFB w-AFD pcr propofitio-

. nem. .Latus AFcommune. a"

Ergolatus BF b a) FD. k .526. I. i
Q: Eo D. m I I

COROLLARIU M.
In omni triangule æquilatero [en *

Ifofcclc lineareâa bafin bifariam feeans,
ad candcm perçendicnlarîs cf: 8c contra.

l

H, i me.
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"mW-3’ PROPOSITIO. 1V.

Si in (inule du n-
(i .C En AB. DC nonanzbç

1:; ’ [in (entrain mais , [a
Dz invita): fiant : illæ

Ai- fifi; V I - .à fifi non [embatit ln-
pæan.

D’EMONSTRATIO.
Duplex hic obrinc: cafus. .
Caius I. Au: una tantum tranfit par

commun , ut cmgr: FE , patetiHam ab
airera 63 non Iecari bifàriam: quia iHa
PCi hypothefin non tranfit par centrnm. I .

cm z.’.Aut neutra tranfit pet cen-

I mm.
si jam Adverfarius contendatduas li-

nons AH. DC [a mutuo («me bifariam in
li, ex ccntro F , ducarur [1&3 FE. a

Turn FÊTE-:1: AB bifàriam. «Ergo n

.3. un (mg. FILE cit mais.
’ I Eadcm Hi leur DCbifax-iam, Ergoi ’

. ang.FEC CH reâus. A ”

a

Ergo Critang FEB a) FEC.’ Totum

8: pars: quodçitkabfurdum. * il i

,-
Ê

PRO-

L.,; -i-.d
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.PROPOSITIIO V. Thcor.q.

si duo circuli BDCB.
BEC, fifi intima [Hem
mm Imbebtmt idem nm-
trum.

DEMONSTRATÎO.

Si quis ponat A effecommuneutduf-
que centrum , ducatur AB ab i110 centre

i A ad punâum inteifcâionis B. méfié AD.

Linea AB :1) AD; quia radiicirculi.

i BDC.AB :0 AE. quia radiicirculi
BEC. .

Ergo AD a æ AE.Â (1110:1 en: ablurdum. a A
tu

At,eadem demonfiratio obtinet in
omnibus punâis, quæ intra commune 4

V utriufquc circuli fpaüum (nm polira. v
Ergo univcrfim patet vêfiras propofi-Ï

tionis. Q. D. E. ’ ,

VPf z. PRO;

o
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Timing. PROPOSITIO VI.

Si duo circuli BA. 35 [è
manta interiu: tangent: in, 3 :
non cri: illomm idem natrum.

DEMOINIS TRATIO.

Si contendat aliquis punfinm
,; en: gr: D 6ch commune illorum
î. centrum;œdu&iaDB. DC crin

DE a) DC. quia funt radii cir-
culi BC.

DE Jo DA . quia funt radii cit.
culi BA.

Ergo
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Ergo DC a :oDA. Totum a; a A» i; V
pars : quad efi abfurdum.

- Adeoque cum eadcm demon-
firatio omnibus punétis utriquc
circule communibus poflit appli-
cari, non habebunc ifli circuli
unum 8c idem centrum.

. I CL E. D.

... . i ç Q0

F f si Pro. Î
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"1&7. PRIOPOSITIO VIL

ôi in circula quavi: extra cen-
trum F acripiamr punfium G , ex
quo quadam rafla GÀ. GC. G7).
G13. GN. in tin-azura amant.-

. Tara
à, I. Maxima erit G11. qua par
l centra"; f tranfit.

2. Mmima cri: reliqaa diama-
tri’par: GB. I -

I a 3. Mliaramwra major ([2 CC,
qua maxima G11 profil".

4.. Neque planes quant dune a6
1’210 panifia G agi circumfèrentiam

* Q daci plagiait aquales.
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DEMONSTRATIO.

Pars I. Duflâ PC. in trianguioGFC
Duo lutera CF. FC maGC. a 10.1.
Atqui CF. PC æ GA. quia FC

SOYA. .Ergo GA B GC.
Pars z. Duâa GE. In Trianvuio FGE

Duo bien FG.GE a c FE. ocï

i * S
,efiFB.

PG FG .
(3131.4. cm ..be.Pars 3. Dufla GD , in triangulis

CFG. D136.
Latins CF LU DE.

Latins F6 nitrique commune. . .
Sed Aug. CFG 4 DFG. i-
Ergo bafis CG C m DG.

Pars 4. Parme: præcedemibus; mm v
fi (res poITenz æquaigs GD. G E. GN du-
ci; tum forent duæ GD. CE ad can-
dem partcm inter feæquiies. -

Quod repugnat nanti 3.

c n’a. I.’ l

PRO;
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, .mu. ,PuoPosnlo VIH.
Si a npanifia A extra circu-

lum accepta ad circula»; ducau-

tur gaulant rafla AH. 11g.
un

1. Earum qua in ramai
perilzlyeriam inciduut maxima e-

rit AH , qua [in centrum L
iranfit.

z. Aliarum major efi’ ca

Ag , que maxima AH pra-
Fion

. ù 3. Extra circulum minima
i g]? d’3, qua produôia par cen-

tram tranfi’t. .

a o . .4. Que minima profil" «AC

remotiore AE miaorerit. ’ d i

f. Nm
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Non plans qui»: cime ça:

,a’io’îo [21472620 A in peripheriam

dua’ pojjimt agada: five imm
circula»: five extra.

DEMONSTRA T10;
Pars I. Dufla mâta LG. in tri-Q

angulo ALG.
., Duo lacera aAL. LG  : AG. * "in

Âtqui AL. LG ao- AH.
quia LG :1) LH. g

Ergo (AG.
* Gg , Pars

x
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c A2. 4.

"du. I.

234. EUCÈIDIS
Pars z. Dnfin linon LF , in trianguîis

ALG. ALF.
a Latns AL unique commune.

Latus LG I0 LF. quia fiant yadiî.
Arqui 215g. ALG   ALF.

Ergo bafis AC b  Bafi AF.
Pars 5. Duâa LC. in triangulo ACL. .

Duo lutera AC. CL. b   AL.)S
CL. æ 13L.

Rcmanct ACa   c AB.

Pars4. DuâaïE, in triangulis AIL

ACL. -Duohtcra extcriora
AE.EL d 4AC. Clàs

ID LÇ.

Remanct AE (l AC.
Pars 5. Pàrctexpræcedcntibus; mm

duéb AI J) A13. qua: inrra AI ducitur
critilîânzinor; qua: extra. illâ major;
acîcoquc ex A non poflunt (lai pintes
(11mm duce qua: tînt æquales. CLÏ BD.

PRO?
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PRoëoSITlo 1X. T,
n:ox.8.O

Si ab aligna hum
13A Circulwn funin A plu-

r
a

  16: quant drue 705M aqua-
t74 la AB. AC. ADnd pe-

riplminn (Inti poflïm:

  CQLJKB 111ml panifiai: en: cen-
1mm.

DEMONSTRATIO.
Duâas reâas DC CH. dividc bîfin’am

in F 8: E pcr métas FA. EA.
Tum in triangulis AFD..AFC.

Latus AF unique commune.   .
Latus AD :0 AC. par pmpufltîoncm.
Lams FD J) PC. par conflruc’ticucm.

Ergo Ann. AFD 3:0 AFC , & uzer- 381,.
que breôtus: Mecque in perpcndicu1ari b mi.

FAcritccntrum. c 225:0".
’ Deinde codcm mode per trimguïa x. m. .

AEC.AEB demonfimur centrum ctiam
drain perpendiculari EA.  

Ergo nccefTarîo cri: in punâoîutcrfc.

&îonis A . quia duæ lincæ FA. EA præ-,

ter ilth nullum habent commune.
, , ’ ’ (L E. D.

. I G g z . Tro-X
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PROPOSITIO X.

Theor. 9. .

  fDaa tirmliA E ÆDE. AFC fi
mutuo mnfeamt in

C plurzêu: qqam dua-
èus punais.

DEMONSTRATIO.
,juxta AdVCrfizrii opinio’nem

ponantur fc invicem. [scare in
tribus punais A. E. C. Tum ex
invente circuli ADE centro G.
ducantur reâæ. GA. GE. GC g» v
quæ fiant æquales: quia fumâm-

diicirculi ADE. L
Atquî tres iflæ Îæquales GA. GE GC

ctîam pertingunt ad peripheriam alterîus

circuli AFC: ergo Punâum G juins
19.11. quoque acritcentrum. I ’

Adeoque duo circuli (e inviceæ [acan-
tes haberent idem centrum. b quod CR
ablurdum.

la 5. HI.

, ’ Pro;

AM-

* t..’...’-
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RROPOSITIO XI. . Thcox:

"Si duo circuli [ê interiu: tan.
gant in A , rafla F G illorum èm-
tra F. G. conjungemj , fi produ.
tatar , tranfiâit par cantaflum

J.

.’Gg3

0

DE MON STR ATIO.
8j juxta Advèrfarium non ca;

dal: m A . cadataliorfum in D.
Tum’

Io.
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Tum h

[Reflux FGD 30 FGA quia funt
radii majoris circuli.

si FG- FG
:GDao GA.

’ ArquiGBao GA. quia fun: ra-
dii minoris circuli.

Ergo GD no GB. Totum 8c
pars. quad eflabfurdum.

i Atqui cadeni demonf’tratio ha-
..th locum quandiu inter punc’la
D 8c B manet aliquod interfii -
mm; feu quandiu illa punéta non
coincidunt hoc CR quandiu linca
GD non tranfic par conta&um.

Ergo FG produ&a.;cadit in
contaé’cum A. * h

à 5D?

û Sella-i Î
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SCH’OLIUM.

Potefi hæc propofitio fic-con-"v ’

verti.
Si duo circuli (a mutuo interius i A

tangant, 8c a punéto cannât-us
B, adicentrum unius circulidu-
catur Rcâa , tum in illa aut illius
produé’ca quoque cric centrum al:

tcrius menu. . w
DEMONSTRATIOC

Duplex hic obtinct cafus: Au:
enim duéta en: BA ex contaétàl

.. ü a
a:



                                                                     

24.0 E u CL I D I s
ad centrum maioris. circuli: Aut
duâa efl BC ex contaélu ad cen-
trum minoris cucul: C.

CASUS I.
Si centrum minoris’circuli non

fit in linea.BA , fit extra illam in
i punéto G. ducanturlineæ BG 8c

AD per G. .’GE a) GE. quia fun: radii’minoris

circuli. « I iA
iAG AQ. juxta Adv.

x

AEJ) AG4.GB. a
âAtqui Aç; .4. (33 «un. AD. un.

Ergo AE e AD. pars major toto. a
Et eadcm demont’rracio habet

loçum in omnibus punais aflîg-
, natis extra lineam BA. Ergo cen-
trumminbris circuli reperitur in

lineaBA. P v ,
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Liman. ’Tnnïxus. 24.1.

CASUS Il.

B .

. r I .Sit centmm majoris Circzui extra reqç
&am BC , aut illius produëtam , in pun-
âo F. Ducantur BF 8: DE pet C.

Eritque v
A[CE no CB. quia radiî minoris circulî.’

iCF CF.
PE au PC .4. c3.

Arqui 120.4. ce 4 FB f. BD;

(wErgo FE 4 FD. pars toto.
Q. A.

H5 an



                                                                     

Theor.
x 1 .

24.: - EuCLIDl s.

PROPOSI Tl o XII. e

i Si duo çirculz’ [à invicemçpxe

terius contingent in T. W624i
que illorum central conjungu ,

- par tontaflum tranfibit.

. DEMONSTRATIDO.

SI Adverfàrius hoc ncget ,
(in: fi fieri potcfi centra ira con-

. l Rituta, ut mita FG. ’iîîa con-

.GB . in trianguloFBG.

jungens non tranfeat per pua?
&um .contaétus B , (cd circulas
fecet in C 8c D. Tum dufiis FB.

La-



                                                                     

- Luna TERTIUS. 24.3
LateraFB.BG a (FG. . a;
Atqui F B. BG :0 partibus FC.

a 5

Ergo FG.. GD e tata FG.
quod cit abfurdum.

Eadem demonflratio vim ha-
bebit quandiu punëta C 8: D non
coincidunt z quod folummodo
fit in punéto contaétus B. Ergo .
linea centra conjungens pet illud
tranfire debet.

" (LE. D.

HI! .2; Proé .



                                                                     

24.4. Eucnrnrs
fleur. PROPOSITID XIII.
Il.

pluribur punais quant ana; fia):
inter. five extra langdt.

’ iDEMo xsrn au o.
Gains la Circulus ARC tangat (imita

Adverfarium) in duobus puna-i3 A 8c B :
a n. u. Tumreâa FE , tende: a ad punâa con-

taâus A 8e B; ducatur FB.
FE .4.- EB :0 FA , quia [une radii

l cjufdem circuli.
At-

Cirmlu: rirculum nerf rugit. in . l

"par,



                                                                     

.v-r

LIBER Taurin. 24.5
Acqui F3 DKFA propre: candem

rationem.

Èroo FE 4-133 FB. Q1861 CR b

natrium) VCafus Il. Circulus ARC (fi non in
une) in duobus punais tangat circuium
ABD. (c. in A 86 B, Reâa. FE quæ
centra conjungit traniit pst ccontafmm "L IL

:A.’ ,Atqui (imita adverfium , qui etiam n
conraüum in B po’ni’t) illa etiam tranfit

per B , utlinea FBE fit linea reâa.

2.0.1.1;

4’" .Ergo hind fequeretur dans :683:
’FBE , FAE comprehendere fpatium.

Œod en abfurdum. . " d Air. n;

H h 5 P304



                                                                     

Theor.
:3.

24.6 Eucnmls
P ROPOSIT-IÔ..XIV;’

i I. (Æquale: reflæ dB. ŒC
in circula æqualiter a rentra de-

fient. a iz. Et æqualiter a centra diffam-
te: inter fie regarde: furet.

a 3. 111.

, BV° -
DEMONSTRATIO.

P A R s I. .
Ex centroiE du&æ perpendi-

. culares EF. EG , lineas aflB. DC
bifocabunt; ô: quia rota: (une æ-
quales erunt 8: femifres AF. îDG
æquales : ducantur radii EA. ’E D.

In triangulis reétangulis AFE

9GB i. - rata

n

..,----.-.-v*...-.. y- 6-H. -.



                                                                     

LIBER Tannus. 24.7
Cita ARFEcocJ JE)? I
DraYJG.GEæDfDE. 7’ 1

Équi DAE æ D- quia fiant

a radiis. -
Ergo’Dta AF. FE. DtisDG GE

. S. D 11E :0 DŒG.

RemanetciFE Jo p GE.
Ergo linea FE a) GE adcoque

diftanuæ æqualeq. Æ l

i

PARS Il.
Supra erant

Dta ÂF F E .30 Dtis DG GExS
c1 F E fifi a) a GE.

0.415 ao DG. r
ErgoipfadFæDG. a: ipfarum ’

dupla. . 5dB b æ DC. Q. D. E.

F,

bA&6.-

Pro-



                                                                     

284. Eucmnrs
w PROPOSITI o XV.

w 1. In air. «C" a D mW ABŒD
. il: reflarum in-]; e ,, 7avr-2??! - i? firz’ptarum ’ l

H L 1 maxima e12 ’
l , ’ îDiameter

JE a
z. Reliquarum ruera ea BE ma-

jor que centra papier.

DEMONSTRATIO.
iPars I. Duâis GB. GE. in triangule

BGE.
l 1°, 1, Duo latent aBG. GE e BE.

Atqui BC. CE :10 AF. Diametrol

Ergo AF C -BE. -ParsII. Duâis’ CC. GD : in triangulis

BGE. CGD., .Latus BG æ CG) (luia [un v
Latus CE a) GD radii.
Atang. BGE a: CCD.

Fut. Ergo bafis BE b C CD.
Q D. E.

Pre?



                                                                     

k

l

l

Luna TERTIUS. 24,5
PROPOS ITIO XVI. une»;1;.

si Lper extremi-
trttem diametri A
ducamr perpendieu.
141i! F E .

1. 1114 endetta:-
tra rireulum. i

a. Neque inter
,ipjîmz à zinnia»:

41L: rafla 4d rontac’ïum A duri pute]! , que

eirtulum rien ferez. ’
1.4

DEMONSTRATIO. ’
ParsI- Ex centra D ad quodlibet puuâum F

duâa DE . cri: in triangule D AF.
Angulus A e F. quia angulus A rcâus.

Ergo Latus (a) DF 4 latere DA.
Atqni DH æ DA. quiafunt radii.

3x94.

Ergo DE 4 DE. Adeoque quia punaum H
:11: in circumfcrcntia exit F extra.

Idem ratiocinium omnibus pun&is liueæ
FAE poteft applicari: adçoque rota F E (exce:
pto purifia A) erit extra enculant.

a
Pars a. Ponat advcrfârius rcétam AB votre i

duci inter AE. 8c circulum abfque circuli finitio-
ne. Ex centra D.ad AB ducatur perpendiculag

. risDK. Eritque in triangulo PKA.

I" i I 1 9 . A98-

fi



                                                                     

25° Euchnis
Ang. DKA C DAK.

b 19.1. Ergolatus DA b C DK.
Atqui DA pertingît adlperipheriam.’

Ergo caditDK. intra Circulum; ades-
que linea AK illum (ecat.

COROLLARIUM.

Hinc rurfus parer reâam li-
neam Circulum tantum in une
punEto rangerc : nam denim).
flratum efi totam mâtant F E ca-
,dere extra circulum excepta unie
co punitoA; adeoque in illo (e.
fe tantum contingunt.



                                                                     

« -«* .-- Yl

LIBER TERTIus. 251
PROPOS] T10 XVII. Probl. a.

fileta purifia
À refiam [imam

r° ÂC durere que
enculant datant
lQCD tangdt.

CONST RUCTIO.
1. Ex punâo A ad centrum ducatur

(6&3 AD. .2. Centro D radio-DA defcribatur
vcirculi arcus AE.

3. Ex punâo B erigatur perpendicu-
laris BE.

4.. Juné’taED. ducatur AC. ,
Dico lineam AC tangere circulum.

DEMONSTRATIO.
In triangulis ADC. EDB.

Latus AD au EDK Quia funt radii co-
Latus DC a) DB’rumdem circulorum. i
Angulus D communis:

Ergo aAng. ACD Jo EBD. i a 4.x.
Atqui Ang. EB D elt reâus par confit

Ergo etiam AC D cit reâus : adeoque .

tincaAC b tangic fil’Cüil-lm. b 15.111,
Ii a a Pro-



                                                                     

252 Eucnlors
mon Paopo SITI o XVIII.
l6. A C B Si refla- limaP..-

uE 1mn, grue excen-
p Ira 9 ad conta-

â’um C dueitur

îDC; illatangen-
genti AB perpendicularts erit.

DEMONSTRÀTIO.

Si neget Adverfarius; Sir alfa qua:-
dam DE perpendicularis ad tangentem :
tum in triangule DCB ,

Angulus DBC C DCB. juxta Ad-
verfarium.

a 19. I.
ErgolatusDC 4 DE. i...

r Atqui ne: au DE.

.7- ÂBtangat eiren- .

lm3-9- Ergo DE C DE. Pars major-to«
to: quod eft babfurdum. Eteademcle-

Enionflratio baba: locum in omnibus pun-
Çtis hoca: CE.

Pao-



                                                                     

LIBER TERTIUS. 253

PROPOSITIO XlX. m...
17.

. n
A c ’n Si refie [men dB

’ tangat circulant. 6’
ex rentaflu C dam -
tur perpendiculari:

. CE in :114 erit un.

a tram.
DEMONSTRATIO.

Si hoc ab Adverfario negetur ; alibi
centrum aflignare debet: Sir hoc in F :

tum duâa FC crin: I
’ Ang. ECB mûris. pet propofit. .
Atqui FCB I etiam retins iuxta pofi- "a. m.

tionem Adverfarii. ’
Ergo ECB I) ËCB. TOtum &pars: ’

quad ei’t abiurdum.
Eadem autem demonfirario locum ha-

bet ubicunqgc ab adverfario centtum po-
natur extra lineamCE.

Ergoin [inca CE. reperitur icentrum. V

.Q. E. D.

li 3 . PROS



                                                                     

"254. EuCLIDIs:

na PROPosntoXX.
13’ Angular ad Centra»: GEB du-’

plus efl anguli G’DB ad peupla. .
riant , cum idem area: GB e11 ba.
fi: angularam.

DEMONSTRATIO’.

Cafus I. In triangulo ITofccle
Angulus GEB æ ang. D J... B. 16.1.

AtquiD Jo B. 5. I. ’
Ergo GEB. duplug anguli D.

a:

fifg .-.--” M



                                                                     

,;

Luna. Ten’rlus. :5;

Cafirs a. Duâa ÀF par centrum E ,i
A lAng. B kF duplus ang. B AF.) pet ca-

iAng. CEP duplus mg. CAP (uni. I:
’ lotus. BEC duplus rotins &AC.

Cafus 3. Totus Ang. GEC efl

dupius rotins GDC. S
Partialis GEB cil: duplus par-

fumons. ,
RemÎrËtiBEC duplus BDC. Dt

p nov.



                                                                     

:56 Eucnrnr’s

"mon. paorpo SI Tl o XXI.

tu . A . . r . ’In letfllû , qui entent area: BC
infiflunt angali BAC. BDC. [en
qui fitnt in eoa’em [egmettto , fimt

inter je agamies. *

DEMONSTRÀTIO.
Angulua BEC didupius me
Atqui id. BEC efi dupl’lls une in. .111-

!M7. Page BAC a I) BDC.

Pro . ’



                                                                     

Luna TERTIUS. 257
Pa ovosrirxo. XXII. Tbcor.

-1 uQu- o
drilateri
circule
infiripti
ARC D
anguli op;
D. B.pofi1i

duobn
"au fun:
«11441:1.

DEMONSTRATIO.
nuais diagonalibus AC. BD. l

(Ang. O æ q aquia infiflunt arcuî au. HL

A
AE.

Ang. S se R. à quia infifiunt arcuî

îotus angulus ADC :0 Q A
NAngulus ABÇ æ ABC. ; ’

Duo angulî me. ABC m Itribus

Q4. R 4. ne.
Atqui hi tres funt :1) z Reâîs.

Ergo 8a duo ADC 4. ABC
:0 2. Rcétis. (LE. D.

-Kk PROi



                                                                     

:58 Eucilnis
12mm. PROPOS 1 ri o. XXIII.

Si laper cade»: rafla in” ban-
- flituta fint duo [egmenta circula-

’ mm inæqudia; dia non finit li:
milin.

E a
Il

D lDEMONST’RATIŒ

- Si contendat Advcrfarîus îfia effe fi-
milia; vducantur refis: FB. ED. Dl.

a

  "M *Ang.DEFæÂDIFjuxtanAdvel-farîum
1o.1u..AtquîDEF  DE, PC, 16. L .

Quæ Quo funt contradiêtorîaf . 

Pro-



                                                                     

-,â

Luna Taramas: 259
P ROPOSITIO XXIVÏ IN".
Segmenta [111174 ÀCB.IDEF, z.

laper æqualibu: eflis dB. ÎDF
conflitutq, inter lefimt æqualin.

lDEMONSTRATIO.
Superponatur AB ipfi DF. au: cana

ruent au: non.
Sinon : tum peripheria ACD.
VçLcadet rota intra vel extra perîphe-

rîam DEF: contra præcedentcm.
Ve! interfecabit peripheriam DEF:

tant: circulus circulum (acabit in pluribus .
(1mm duobus punâis: comrq Io. blâmas.

Ergo congruent: adeoque fun: a :4 a A; g.

qualia. (L En D- . 

[W N. Pao-fI

.-,....- W... .... ...-.-



                                                                     

Pxobl. 3.

a Cor.
x. 111.

260 EUCLIDIS;
ePROPIOS ITIO XXV.

.1; v. Circuli datant
aman ABËD

A Dpegfiære.
:CONSTRUCTIO.

I. Tria punas ad liÊitum fumpta
A.B. D. jungantuneâis AB.BD.’

z. Dividanmr bifarîam perperpendi- l
culares EC. PC.

Dico in illarum interfeâîonis’ pun-

Eto C efle arcus dati centrum quæfitum.

DEMONSÎRÀTIO.
Centrum efi in perpendicularŒC.
Il: 8: in perpendiculari a PC.

. Ergo dt in punâo inteefeâxzeûîs;
quia illud tamtam habent commune ,1 86
circuli unicum tantum CR centrum. V e

Adeoque ex centra C arcus perfici po-

1 tarît. Q E. F.

Pro-n



                                                                     

L1 un. TERTIUS. 26:

PROPOSITIO XXVI. Thm
3’.

61’ in cirtuli: æqualibus anguli
five ad centra. G. H . five «alpe-
riplyeriam B. E , fint æquale: :
tune etiam anus AC. ÊDF . qui-

’ bus infiflunt . mm: æquales.

AVWÜË .
ï

ï

ï

V 1DEMONSTRATIQ 1 Ë
DüCtis reâis AC. DF. in triangulis

. AGC.DHF.1 . ïLams AC æ DH) (1mn (un: radîi cîr- . çi
Latus GC I) HF culorum æqualium. Ë
Augulus G no H. par propofitîonem. Ï

1 YErgoBafis AC aï) DE a 4.1. 1Pian: jam anguli B. E. ad perîphe- l
rîam duâis AB. BC. DE. EF.

’ l .Kks mie



                                                                     

b nef: to.
111.

.262 Eucmms
Quîa autem angulorum ad centra G.H

æqualium femmes ad peripheriam B.E.
miam (un: æquales ;. fegmenta ABC
DEF erunt bfimilia: adeoque gnian fu-
per æqualibus mais (un: conflituta ,
-erunt æqualia: Que fi a totis circulîs
æqualibus auferantur remancbunt arcus
AC. DF inter fe æquales.

Pars z. Hæc codem fere ratiocînîo
demonfiratur.

Sed notandum inparte prima figuras
debere confiderari fine angulîs ad peti-
pheriam; qui in demonflrationc demum

conflrui debent. ’I Sic etiam in parte fecunda (peâarî de-

bent abfque angulis ad centra , quos de-
monflratio demum requirit.

Adeoque uttîufque mais demonflra-
tîone ambo anguliôc ad centraôzad pe-
ripberîam exiguntur: cum pet illos de.
monflretur æqualitas reétarum; Fer bos

. 1vero fimilitudo fegmentorum ;A que atra-
quc necefTaria funt.



                                                                     

LIBEK Tnnrzus. 263
P n o P o s x f I o XXVII. 1mm.

si in.4quàlibur amatis une: AI. DE ’4-
finthualer, anguli illir infiflcnm five ad
centra G. H. fi rend paripbnias. B. E. film
inter fi qui".

E

D

DEMONSTRATIO.
Pars I. Sinon fit angulus G .1) H.

Erin G e H.
Ve! G e: H.

. Si: G o H. fiatque
1 AngulusAGC il) H.

Ergo a Arcus AC 1) DE.
Ami Anus AI 30.01: pet propofir. a :6141].- ’

Îrgo Arcus AC æ AI. Totum8c
pars : quod efi abfurdum. Ergo angulus
G non CR miner H.

Eodem mode probatur angulum G 1
non elTe majorem anguloH. "

Ergo fequitur G elfe æqualem A.
Pars z. Hæc facile eadem formula de-

-monfltaturg - . m . k Pro-



                                                                     

Theor.
1 ,-

264.’ EuCLmIs

Pnopos 1 T10 XXVIII.
Si in circuli: tqndliâu! (luffa

fint d’qlldlfl refit dû 9P 59mn:
etèam, quo: auferunt . mon: AC.
au? inter [e dyades.

1,3

fi’

A1 c

A 8. I-
b 16.111.

DaMous TRALITIO.’

Duâîs mais GA. GC: HD. HF, in

n triangulisAGC. DAF. 1 l
Larus AG in DE); Quia radii æqua-
Latus GC I) H F..1ium circulorum... n
Bafis AC ID DF. pet propofitionem.

ErgoAng. AGC a æ DHF.
Adeoque arcus AC b J) DF.

Q E. D,

Ca-



                                                                     

Luna TERTIUS. .26;

PROPOSITI o XXIX. ne":
:6

Si in æqualz’âus circuli: arcure .
ACÎDF fin: ÆqulllES; "un! Ô
juâtmdente: refît AC. 9171M":

[è Æquales. ’

B z
ID D5&3

DEMONSTRATIO.
Duâîs 6A.» GC. HD. HF. eruntîn

, triangulis AGC.DHF. g
Larus GA au HI) (En: fun: radii æ.
Latus GC I) HF qualium circulorum.
Angulus C sa. :11; qua arcus AC po- an HL

mtur æquaîrs DF. -
e

v ErgobafisAC ban DF. en,
Q. D. E.

LI Pre?



                                                                     

Probl. 4.

- fi.

a!)N
on?

266 EUCLIDIS
PROPOSITIO XXX.

tu]: armm ÀBC
bifaridm lem.

c r6.

CONST RUCTIO.
I. Ducarur méta AC , ’dari arcus ex -

tremitatcç conjungens. r ’
. z. 111.1 perperpendicularem DE , bi.

facetur.
Dico Arcum bifeâum eflèîn

DE MONSTRATIO.
Duêtis re &îs AE. CB. erunçin triangu-

lfs BDA.BDC. »
Lams B D unique commune.

’Larus Al) :1) DG) Percen-
AngulusBDA a) BDC. firuâ.

ErgoBafis BA sa me. V
Adeoque Arcus BA J) b BC.
Ergo Arcus AB C divifus efi bifarîam;

CL E. D.
P11 o-

Œatum tir. ,



                                                                     

LIBER TERTIUS. 267
PROPOSITIO XXXI. Theor.
1. AzgzzlmdBCin [emzcirm- 27.

la raflas efl.
2. In lègmenta majari anguln:

BÀC rafla miner. 1
3. In [ègmemo ocra minari 4n-

gultl: BEC rafla major.

ÉVÎXC A

m
,

r. îbm

A

DEMONSTRATIO.’
Pars I. Duéta DE , erunt duo trian-

ula DAB. DBC. lfofcelia, adeâque
angulilupra haïes :3 æquales. 1 a 5,1, V

Ergo mg. DBA J) D 31H A
V Et: ang. DBCJ) DCB.] ’

Totus Ang. ARC æ durions ËAC

A. BCA. k .V Atqui in triang. AB C omnes tres an-

gulifunt æ b z Reâis. .
. L1 z En- 531.. I.



                                                                     

cgz. HL

268 EuCILIDIs
Ergo ab una parte anguÏus ABC en

reâus, 8c ab airera duo reliqui BAC.
BCA etiam æquales uni reâo.

Pars z. Per partem Iduoangulî BAC
BCA limul CcnItiruunt ununueâum :
ergo Iolus BAC efl miner reâo.

Pars 3. In quadrilatero ABEC.
Duo anguli A .4.- E J) C z Refais;

Arquiang. A A uno reé’co Fer par-

rem I. A
Ergo mg. E C une reâo.

s C 1-1 o L IU M 1.
Si trianguli reâanguliyhypotenufi: di-

vîdutur bifariam , cric punftum bifeâio-
nis centrum circuli par triapunâa angu.
latin tranfeumimdeoque examen normæ.

. SCHOLIUM Il.
Ex hac propofitionç deducitur fequens

PROBLEMA.
Mnus quadratum Z a majore Xfub-

traherc , feu exhibera difïerentîam qua-

dratorum X 8c A
Con-.

Æ:-:--, -



                                                                     

Luna TERTIuS. 269ACONsTRLICTlo.

I- Super AB go Xfiat Semicirculus

ACE. .z. In Dîametro AE fumatur AD
il) Z.

3. Centra A radio AD defcrîbe ar-
cum DC. erît reâa AC ctiam ao Z.

Dico du&n CB illius D CE efie quar-
fitam difi-erentîanr quadratorum AB. AC.

.DEMONSTRATIO. .
Per propof. 31.11]. angulus ACE cil

reâus , ergo in triangulo reâangulo

ACE ePc "S AB æ DAC.J,-C]CEper47.I.
p AC D AC,

- r

DAB-âjÜACJ) DCB.

. L13 PROe’

1 o



                                                                     

Theor.
18. .

070 Eucmozs.
.PRoposnn o ’XXXII.

Si rafla linea A8 circulant tan-
gat in C... à a. rontnfiu d’avatar
niiez circulant [Mans : erit angulns
a tangente à femme flaflas :8un-
lzr nngnla qui fit in alterna je.
grnento.

A B0

DEMONSTRATIO.
Cafus hic obtinrent omnino duo:
Aut olim linon circulum fecans ad tan .

gentem efi: perpendÏCuIatîs 8c tranfit Per

centrum O ,I ut CD. 7
Au: nontmnfit: ut CE.

A Ca-

z



                                                                     

Luna .Tnkrlus. 271-
CASUS I.

Demonfirnri debet angulum ACD il)

CFD. . IAng. A CD CR reâns; per bypoth.
Uns: a CFDeii redus: quiaeit in Se- HL m.

micirc L110.

q,Ergo" ang. ACD J) CFD.

C A s (1,3 H.

Ab una parte probari debet die ang.
.ACE 1) CFE.

AngÏQr I) bR. quia in codem bmm’
.fegmento.

Remanet ang. ACE a) CFE.
A]; altera parte Probari dcbet and

BCE a) CHE. AnAngÆCD a) CHD pet cafum I.
A Ang. Q 30 .8. quia! faut eodem

i fegmento.

me, ACD a0 CFD. percafum I.

S (

o.Totus ang. son 30 Totî CHE...

(Le. D.

Pro;



                                                                     

:72 Eucnnrs
7:0er P n ou o 51 Tl o XXXIII.

Super Jafd rafla dB figmen.
tu»: circule conflruere , quad m-
par angnlnn; data nngula arqua-
lem.

c CE

J A KA m-

1.Efi autem anguius. datusvel reâus ut
E, vel non reâus ut H. C. ’

CASH S I.
Confirué’cio 8c Demonflratio.

n;r.111. Data AB bifariam divifa in D. Centro
D radio DA fiat femicircuius ACE. hic
capit nanguiunï reâum ACE , adeoque

data reôto E arquaient. h F C

x ’i a.



                                                                     

L 1BER Tnarïus. 27g
CAsus 11.t ’

CONSTRUCTIO.
1. Ad datæ BA punâum A ducatur

DK , ut angulusDAB fit æquaies bangu. b 3” le
Io dam C.

2. Ex A duc perpendicularem AF.
3. ,Fiat angulus AEE æquaiis angulo

BAIL. t t4. Centro E , radio ,EA vel EB
(quæ per 6. I. (un: æqualcs) dCfcribc
circuhun BIAG.

Dico fcgmentum ACE capere angu-
lum dam acuto Ctæquniem. t *

Ut 8: fegmentum AIE capcre angu-
lum data obluio H æquaiem.

Pars I. Ang. DAB æ c ACE , in
.altemo fegmento.

Et Ang. DAB il) C permnfilruâ. .

ErgoAng. ACE æ C, .
Pars 2... In quadrilatero AIEG.

Duo" anguiilq. G dm zReâis. «un
Et duo anguii 14.-!- C a) z Reëtis.

(Irgolpi-GGO HA.- C.
S Atqui G :0 c C. pet Par-c3; tuj

tem I.

Ergo I æ H. (AILE-’1’

A Mm.

c 31.. 111.2

A

” Pro.-



                                                                     

274. A EUCLIDIS

. . 1rtob1.6. Pkoeosrrro XXXlV.

A du? cingla e436. fig-
mentum. (228A aufierre, mpiens
angnlum ’B ,» data angula (Dg

agnellent. . i *

coma-nuent).
l . Ducatur rcé’ta tangens

Circulumin A.
2. Ad A fiâtangulusEAC

æqualis angulo data Da!

Di-



                                                                     

Lune; Tnanus. 275
Dico fegmentum ABC

capere angulumæqualem D.

DEMONSÎRATIO.

Ang. BAC 30a ABC in al-mmfi
terne fegm ento. ’

Atqui BAC æ D percon- .
Rruétionem. .

Ergo ABC no D.

A 22414:9.
C

Mai 2 P364



                                                                     

276 EUCLIDIS

mm. PROPOSITIO XXXV. ;
’9t Siintirmlo du relie AE. CD [e mame»

in E ficuerrntt Rectangulum tompnben- l;
film fuir fegmentis unius AE. EB: equale
ctei quad [a]: fegmentis airain: CE. El).
rairiprebmdnur "lingule.

3 A U.b1

manier diverfi hie pccurrege poflunt ,

caius. - .1.DEMONSTRATIÔ.
CASUS I.

Si reâæ AE. CD fe mutuo feeent in
Centre: tum S A123 erit QI: CED:
quia quatuor iliorum latera fin: radii,
adeoque inter fe æqualia.

Ca-
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[Luna Taurin. 272 A.

i .CASUS Il.
Si una CD par centrum F duâa aire:

mm AB non pet centrum tranfeuntem
fecet bifariam adeoque aperpendicuiari- 23.111;

ter in E: ducatur FB. i
DEMONSTRATIO.

ŒCED-i-ÜFEbŒCJFDfeuDFB.55.13.:
. AtquiDFEbFDEBJ) D Hà.

Ergo iIiis in hujus iocum pofitis

S CED-JI.D FE au El FB.-i. D E83
l Adeoque dempto utrinque codem û FE.

.ECED :0 D EB hocefi: [31158. *

CASUS III.
Si reâa CD pt» centrum F duûa aite- i

ra non per centrum non ëividit bifatiam
in E.

DEMONSTRATIO.
DutÊ’ca FG perpendiculzti ad AB , ut

86 138 mm cric.

Mm2 f3
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[:an -i- DFEŒ) son FD hochlDFB.

DFG-i-ÜGEWJ. U EUH-Ocre."

Subiato utimque D FG. cric

:CED -:DGECD; sADGBi
Sublato DGE :AEB-i- DGE. 5-. n.

BCED au 2 un. Q. D. E.
ÇA SUS 1V. -

Si neutra tranfeat pet centrum 82 (a
mutuo (cœur utcunque.

D EMONSTRATIO.
DucaturGH. tranfiens per centrum F 4

a: par interfeâionis punâum E. Tutu.

F. û AEB æ Ci GE perca-
jîtŒ CED eidemŒ fum 3.!
i Ergo: AEB au a CED. i

’Q. E. D.

N’OTA.
In caiu 3. llla quæ fibi invicem lub-

fcribuntur inter fe (un: æqualia 85 inferio -
ra loco fuperiorum legi debent, acfi in
una eadem iinea eflent fubflituta; id

, quad etiam in plerifquealiis demonflrav
tionibus obfcrvandum. ’ u

Scho-î



                                                                     

LIBER TERTIus. 379
S C H O L I Il M.

Suppnfiris Libri V. Definitionc I. 8c
:ptop. 4 8c 16. (quæ cum hac propofitio.
ne nihilhabent commune) hæc unicade-

a - a c a Jmoniirario iacxllime omnibus cafibus 1111

fervire poteFr. "DEMÔNSTRATIO.
Duâis AD. CE, erit in triangulis

AED. r fAn ulus A 1) CiMg. D :o 131w HL
Ang. AED I) CE3. 151L

largo erit per 4.. V1. t
AE-EDf CED l EB.

Etper noflrum Theor. I. Lib. V.
vel 16. V1.

BABED a) i: CE. BD. QD. E;
P")-
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mon P R o P0 SÏT 1 0 XXXVI.

3°! A sin panifia A ex-i "a circulnm du"
ducantur du; "tu,
ana tangent AF ,
dans femns AE..
E71: refinagulum
[flic , .1145 tata fe-
mme Bd à filins
parte AC’inter pan-

61mn A à circulant interjeâa camprcben.
[nm , equale qmzdmto rangerai: AE.

Duo hic notandi funt cafus.

” , C A811 s 1.;

’Aut fecans AB tranfit lier centrum D.

DEMONSTRATIO. I Â
Duâa DE, erit t3a EBAC-FÜDCaœp-DDA-

s 15m 4- D FA.47-l, 1Atqui DDC æ EDF. Quia fnntaradiis-
-.-- .z......n-.-...

D FA:
CASUS H.

LAut feeans AE. non tranfit pet centrum:

i ’ d D61



                                                                     

LIBER Tnkrlus. 28x
DEMONSTRATIO.

Ex cenrio D duëta perpendiculari
DG ut 8c DI :erit

CEALAAJGIJ) a 61m
Ü DU [Il DG i

sur -:-DDG--:-QGI-GO gus-barn.
47.1.DD11euDDF . [1124.47.15

Hocefl:Ehnl-l-D DE I) j DE .1-D,4A.
bublnro utrtnquc Cl DF.

. SEIN. 30 DEA.
(Le. D.. .1

COROWLLARIUM. I. i

Si a purifie quôvis cxrra circulum (nm .

pro , plates redæ circuium (errantes dut
cantur, reâangula comprehenfa fubtoé
tis fecantibus 8c partibus enterioribus.’
inter fe funt æqualia. ’ ’ 1

x

t ’N r un
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282 Eucnrnrs
SCHÔLIUM I.

Suppofitis iiidem quæin Scholiopraecedenti. .
banc damus Coroiiarii primi demonflranonem.

Demouitrandum cit (Il CAB cm: zquaie

ÜDAE. . I, DEMONSTRATIO.Dufris CD 8c BE, erunt triangulaCAD. EAB
interfe fimiiiar
Nam anguliO-I- P ID 1. Rcâis 22,1".
btangnîi AEB-Z-«P î!) 1 Refiis i3, r.

Ergo O -:- P I) AEB-A- Pafiflà
Et Snblato communi angulo P.

O .1) Min.
Deindc ang, A uvrinquc eii: communis"?

Ergo R .1) A5515, 32.1- ’ P
(1mn: in trilingulis CAD EA Beritpcr 4, V1.

ÇA ---AD z ElqlàE,

Et par 16, V1. a

’I- M- ....
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ECAABæzmAE.) Q. E,D.

S C H O L111 M Il.
Sijam expunâo A iupra iineam AC

A ducatutALG, e0demn.ododu&isGD
LE probatur eITe E: G AL :0 DDAE;
notandumque eii punéta paripiieriæG. L.
concavæ 8c convexæ propius ad le in vi-
ccm accedere, quant punââ (L 81 B ; quæ

punâorum diitantia arihuc magisimmi-
nuitur fi ex A fupta iineam A6 ducatur
aiia Circuium (ecans: donec tandun du-
carur mâta AF , quæ Circulum mugit in
unico puné’ro F,in quo punâa péripliçriæ

Û . .concavæ 8: convexæ coxncrduut, ndeoquc
cum antea defignatæ cflètit duæ iineæ A3
AC feu AL AG. interie inæquaies; jam.
ex A ducitur folummodo unica linea AF.
quæ ergoin fuperiori proportione bis iu-
menda ei’r (c: (une! pro iinea (3A , 8c le-
mel pro LA. quo (3&0 proportio fic fla-

bit FA- AD Z EA iAF.
.Ergo per 16. VI.

CI Tangentis AF æ :2 DA. AE.
(lut: æquilitas ipfius Propofitionis 36

genuiuum exhiber (enfum , ut hinc patent
quamarâo nexu hæ veritates inter fe co-
hærcaut’, quamque naturaii una ex alia de-

diiCatur confequentiâ.

i iSN’n 2 Pao-



                                                                     

28.1. EUCLmls

e .COROLLARIUM Il.
Duæ re&æ ab eodem punira

duâæ , qua; circulum saugunt,
inter (e fun: æquaies.

COROLLARIU M HI.
Ab codem punâo extra cir- v

cuium limite. duci tantumpofl
funr dure même, qua: circulum
tangunt.



                                                                     

LIBER TERT1u& 285

1 Q .P RGPOSIT Io XXXVII. fluor;
sin punâoAm. si!

tu cirrulum poli-
to (fait; fin: du;
156M 118. Anita
m riflangulum
BAC fit «11ml:
quadra") dlrcrills

AE. tum lima
A F cirtm’um tan-À

4 se: in P.DEM ONS TRATIO;
Duâa linea tangente AH, ut&lîncîs

DF. DH.
:BACaæDAH. u 1&6:

Atquî E BAC sa C] AF. par propofit. Ju’

LgoûAHaaAhLœoAHaaAR"
ercin Triangulis AFD. AHD.

Latus AF æ AH.
Latus FD æ HI).
Lams DA Commune.
ErguAng. API) 3) AHD. b b 8.11

i A Arqui c AHD CH mans. ’ us. tu.
ÎWÜÂÎÏÏÎËŒIÎ CR adeëfiuc

à dAF magana Q, E, D. d 15.111;
; .IïNISLIBRITERIIL

fi N n 3 PRO-è



                                                                     

ÈÙCLI D IS
ELEMENTORUM

.LIBER QUART-US.

TEFINIÏIONES.
1. F igum reflilinea . mfigum

reflilinea infiribz’ duitur . cum
final) du: figuræ, quæ infid-
bi’tur, anguli, fingula laiera ajax
mi jinfiribitur tangara;

a

D

2. Similiter à figura circuit:
figurant defcriâi 4mm , muffi-
gala ajax, quæ circumfirièitur, la-
tere fingulos (jus figure angm’os .
tetigerint, and!» quant i114 dei-

[crz’bitmyi . . 3. Fi-
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vvLuna matamus. ’ 287

3. F igura aider!) refiilima in
circula iuflribiuicitur ,’ mm fin-
guli du: figuræ, que: inkribi-
tuf, angulz letgerint circuli p6-

npberiam. I
4.. Circulu: autant arum figu-

rum defcriûi dzcitur , mm circu-
li paripheria , fingulos mugit ejus
figuræ, quum circumfcribz’t, an-
gulas.

5’, Figure w-

ra refizlineu cir-

G f rribi dicitur ,
tum fingu la la,-

cteru ajax ., alpe
l arcumfcrzâztur,

,cirr’uii pergoberium tangunt.

’ * 6. Si-
.B ,«E

v

. ou circulant der ’

r î:
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188 Elfigtmm
6. Similiter à circulas in fi-

gura infrribi dicitur, cum ana.
li. pariplæriu fingula laiera mugit  ’ "
e711: figuræ in que: inflr’ibilur.

7. Réélu in circula accumula.

duri, [eu coupa") dicitur, cum
du: entama in tirtull paripberiu
(unirai.

Sic A B. dicitur in circulo ac;
commodata non vero CD. .

a PRÉ
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LIBERŒLËÊ’ÉÏUS. V281.

PROPOSITIO. I. mob;.,;
In data cir-

cula 14804ch
ccammadare
raflant B1?
æqualam da-

ta raflée 9 : que Circuli drame"
Ira 13C flan [il major.

ËONSTRUCTIO.
I. In date ’cîrculo duc Diamctrum

BC; coi fi data méta D fit æqualis, pe-
tito fatisfaâum erit. Si vero minot.

2..- Abfcindc a BE æ D: &centroB a 3-1;
radio B E. déferibe arcum circuli EA.

Dico re&am BA efle æqualem D
8: coaptatam in Circule. 4

DEMONSTRATIO.
tines: D au BE par conflruâionemi
EA I) BE quia radii.

Ergelinea D b’ao BA , que! cit co- 2:?
aptatam CeruÏO quia c attaque extrcmîv 7. 1v.
m terminaux in perî 91min...

.QQ PROn’



                                                                     

290 Ç EucL uns

n°11,; PROPos1 T10 11.

In data circula ABC triangu-
lum JBC dafcriaare, quad data
Êriarlgula DE? fit æquiaugu:
um.

G A. a

îD’JK

CONSTRUCTIO.
317.111. 1. Ad aduétæ tangentis GH

punûum A bconflituatur angu-
lus GAB. æqualisangulo F.

2. Adîdem punâum A abal-

"ü
a

a

b 13a [tv

tera parte fiat BAC æqualis an-q
gulo E.

, Jungatur fait: BC. q

. a Dico

4

ç..-
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. LIBERŒWIÙS. ’291’

Dico triangulum ABC ipfi
DEF cflè æquiangulum. 0

DEMONSTRATIOÂ

In triangulis ACE. DEF.
A1km, C (c) I) GAB .1) Fperconfiruâ:

1Ang.B (c) I) HAC a) E par confiruôt. 931. HL

Duo anguli C -]-:BæduobusINTE.
Ergo eçiam tertxus d A30 ter- a 1. Cor;

F10 D. : 311L

0 Q I à Prêt,



                                                                     

mm. 3

a 23.1.

b x6. a:
X7. 11L

’29: 4 Eucpïmrsè

PROPOSITIO HI.
Circu d’un»: circula») BCE tri.

angulum LMO delcnbcre æquiarz- r
gulum data triangula APD.

. o l

CONSTRUCTIO.
1. TrianguliDAF latus AFproduca-

tur in G 15ch. z ’
2. In circule duâo radio IB , a fiat

angulus BIE. æqualis trianguliextemo

angulo DAG. l -3. Fiat angulus BIC’æqualisextcrno

DPH. .4 Ad tria punâa B. C. E. ducantur
tres’ mangeâmes 0L. 0E. LM.

Dico ex illamm Concurfu oriri triangu-
lum OLM. dam DAF æquïnngulum.

DEMONST RATIO.
Ex Scholio prop. 32. I. quadrilaterum

BEL dividi porefi in duo triangule ,cum
0

à. ............. - . .1

au- »



                                                                     

L 1 aux aman s. 29g
autcm unum triangulum çontineat duos
anguîos mîtes , duo continebunt quac
tuor; adeoque quatuorangnli in quadri1
lutcro diâo erum zquales quatuor mais :
a quibus fi demantur duo creâi LEI. Hall?
LEI. rexfiallebunu
a, Anguli RIE-J... L au z Reôtîs.

Arqui DAG --l-DAF æ a Reâîs.

Ergo RIE-L L C!) DAG .Jl-DAE)
l

Atqui 3113.20 DAGpercoafi.

Romane: L ID’*DAF:
Eodcm modo demonüratur quad fit

angulus M au DFÀ , ergo renias O erit d z au.

au dtcrtio DÊ 53,1s 1
NOTA,

Quod autem tangentes EL &BL in
punâo concurrcrc debcant fic pater.
Dada RE.
Duo angulî loti LEI. LEI. 30 z R.
Ergo ang. partiales LEB. LBE D z RI

e Ergo 1661:: ELBL commuent. en. 111

00 3 P1021



                                                                     

294. EUCLIDIS

mm... PROPOS! Tl o IV.

ËDuto triangule dBC circulum

infiriacrc. .-

9 v.CGNSTRUÏCTIO.
I. Duos quoslibet angulos B,

. 91,1. C. a divide bifariam pet métas

BD.CD. l2. Ex punfio concurfus Dduc
perpendiculares DE. DF. DG.

3. Centro D, radio DE. de-

fcribe circulum. -Dico illuvm rangera omnia larc-
ra trianguli in pun&is D. E:F. a-
deoque ipfi infcriptum elfe. L

, - De-

ï"

- 41 «ma-«N -

,. a; àqA’,



                                                                     

L 1 1a un. (Îëâiïus. 29;

a DEMÔNSTRATIO.
. In triangulisDGC.DFC.
Ang. G en F. perconflr.

, Ang.DCG au DCF. quia totus
C bifeétus cft.

Lotus DC commune.

Ergo latus DG b J) DF. b ,5, 1,

Eodem modo dgmonfiratur ef-
fc DF no DE.

Adeoque trcs lineæ DE. DF.
DG funtlinter (è æquales. q

Ergo circhlus centre D duâus
tranfit par puna-al E. F. G. a: tan-
gît c omnia latcra 3 quia anguli c16. m.
ad E. F36. finit mai 3 adeoquc w
d triangule infctiptusbf’t. dDefl a,

Pao-

1’?



                                                                     

296 Eucnxbrs.
MU: PRO’POSITIO V.

Circu datant triungulum ABC
circulum (daubera.

CONS’I’RUCTIO.

Il. Œælibetcnnquc duo latere! AE.
’ "-1 BC a dividebîfariamîn E. &DF.

2. ES: E 8c F erigeb perpendiculaires

BD. FD. 4 ’3. Ex pu.1&o concurfus , defcribe
radio DA circulum. -

fi Dico iHum quoque tranfire per punâa
3&0. adeoque triangule circumfcriftum

Ê. en ,

0
511.1.

DEMONSTRAIIQÂ
mais DA DE DC. In tfîangulîq

DEA.DEB;" 4 * l
1.4.



                                                                     

LIBER QuARTus. 297 ,
Latus DE commune;
Latus EA æ E8) Fer con.
Angulus DEA æ DER (huât.

Ergo Cbafis DA .1) DB. k E c 4l
Eodem mode demonflrarur elle DE

:1) DC, adcoque treslineæ DA. DB.
DC funt inter f6 æqualcs.
l Ergo Circulus Centre D, radio DA

defcriptus, tranfit par omnia triangulî.
punâa angularia: adeoque ipfi efi cir-

cumfcriptus. d i aEadem confiruâîodïs formula obtînet

in omnibus trianguli fpecicbus; cum hac A c
folummodo dificmmia , quad in Rectan-

ulo centrum caduc in punâum medium I
Eypoténufæ. .

In Acutangulo centrum cadat îfitra tri-

angulum.
ln obtufimgulo vero extra; ç

SCHOLIUM.
Ex hac propofitîone deducitur Maho-

dus delcribeudi circulum . pet tua pun-
&a non 111111191 recta difgofita , cragfeunt

tem. ’ t.

P E Pro;
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,98 , EuCLIDIS
hmm, PROPOSlTlO VI.

Œara Circula quau’rutum in*-, ,

[culera

A

l B E ’ la

K 1 V àCONSTRUCTIO.
I. Ducantur duæ Diametri AC

BD id centre C fe ad angulos re-
âos interfccanœs.

2. jungantur reêtæ AB. BC.
CD. DA.

Dico ABCDchc’quadratum
’quçfitum.

DE MON STRATIO.
V Pro Iatcrîbus.

Intriaugulis AEB. AED.
Latus a

m

(1
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LIBER QUARTUS. 299
Lotus AE utrique commune.
Latus EB æ BD. quia radii.
Angulus AEB .1) AED. quia u-

terque re8cus.

Ergo bafis AB a:0 AD. 114-1.;
Eodem modo probatur A133)

DC: DC 30 CB.CB æ BA.
Adeoque quatuor illa lutera in-

ter fe crunt æqualia..

Pro angulis.

Quatuor anguli A.B. C.D. iflis
latenbus contenti 111m in Semi-
circulo. ergo reüi. b b31.11L

Adeoquc ABOD ef’rquadraq
tumeirculoinlèri-pr-um.

Q: E. F.
V

P9. a , Pro-
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1201.1.7. PROPOS 1T1 o VIL

q Gina dutum Circulum quadra.
tu»: defcrlaarc.

CONSTRUCTIOJ

1- Tucantur duæ diametri
AC. B9 f6 mutuo ad anguios te.
&os in E femmes. .

2.Per illarum extremitates du -
cantur tangentes FG. GHHI. 1 F.

991cc illas coeuntes confli-
tuere Quadratum quæfi-
cum FGHI.

C3

île."



                                                                     

Luna mamans. se:
. DEMONSTRATIO.

Pro angulis.

In quadrilatero AEBF.
Il. Anguli A. E. B. F. 1) a4 Reâis)s un 1- ,

Atqui 3 Ang. A. E. B GO I 3 Reâi; & mm:Hum.

Remanet ang. F Jo 1 Reâo.
Simuli ratiocinio probàtur an.-

. gales G. H. I être mîtes.

Pro lateribus.
In paralielogrammis F9. 19.

latcra FG. 1H funt æqunlia ËDia-
mctro BÉD . adeoqueô’zinter (e.

In parallelogrammis 1A. HA.
latera FI. GH (ontb æqualia i012:- (134.1;

metro AC. .Atqui Œiametri AC. ET fun:
inter fe æquales.

Ergo 4, latera FG. GH. HI.
IF fun: inter le æqualia. v

Adeoque lFGHI quadrai
tum quæfitum. Q. F . E. v

I: p 3 Pro-Î
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PROPOSITIO VIH.
In data quadruta Circulum de-

fcrilacra.

Probl.;8.

I c H.CONSTRUCTION
I. Ducantur duæ diagouaies PH. CI

ïfe inter-recausais) E.
z. Ex E demittarur ad’latus FI-per-

pendicularis EB.
3. Centre E radio il), delcribarur

Circulus. lDicoillum rangera latera in .punfi’s

A. B. C.-D. adeoque quadrato infcrip-
tum clic.-

De-



                                                                     

Luna. QUARTus. 30;

DE MON STR ATIO.
Ex E duâis perpendiculatibus BA. o

ED. EC. I j vIn triangulis FAE. FBE. ernnt.

AngulusIA :0 B per coufir. quia reâi.
Angulus 3 O æ P. quia icmireâi. a2 Cor.
Latus FE unique commune. 3111-

Ergo Latus EA 3’ EB. b. f. b 26. r.

Sic etîam probatur E8 a) EC: 8: -
ECæED: ut&EDœEA. v. t-L. A.

Q

Ergo circulus centra E , radio E3 I
defcriptus rranfibir per punâu A. D. C.: i

- 84 quia anguli ad illa punfln (un: reâiu
ranger omnia iatsra -, adeoquc circulus
quadrato erit infcriptus.

i (LE. 15.,

i and:
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I11.01.19. PROPOSITIO IX.

Cirm datum quadratum circu-
lum defcrzaere.

CONSTRUCTIO.

I. Qucantur diametri AC.
BD feeantes fefein pomélo E.

2. Centre E. radio EB, de.
feribatur Circulus.

fDico illum tranfire par
omnia quadrati punéta

,anlularia ; adeoque illi
, e ccircumfcriptum.

me...



                                                                     

LIBER QUARTus. se:
DEMÔNSTRATIO.

Diametri AC. BD, quatuor
angulos A. B. C.D. abifarium (e. "Cm-
cant, Ergoin triangulo EBA. SLL

Anguius EBA 30 EAB.

ErgoiatusEA b ODÏEB. b
Sic etiam probatur EB aoEC-

&ECao BD: &EDtao A.
Adcoque quatuor lineæ EA.

EB. EC. ED. funtinter Te æqua- ,

les. a 4

6.1.

Ergo eirculus centra E radio
EB defcriptus nantir per omnia.
quadratypunéta angularia A- B.
C. D. adeoquc i111 circumfcri-

ptus efl’. ’ ,
QE- D-

: ch Pub-
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.PROPOSI’rlo. x.

Triangulum I
celer ABD confina",
cujus finguli ad bufin
anguli B. (7D dupli
fin: reliqui au verti-
ccm A.

Iroleo.

CONSTRUCTIO.
I. Quamiibercunque iineam AB ira

l u, n, divide ain C , ut: ABC lit D AC.
2. Centre A radio AB dci’cribe circu-

lum. Ig. Ex B in me) circqu accommoda
.5!- 1V1 b reânm BD 30 AC.

4.. Duc mâtin). AD.
Dico A’BD CHEtriaxigL11uin quæfitum.

DEMONSTRATIO--Duâa reâa CD, circa triangulum
ACD defcribatur circulus ACD.
EABC il) D AC hocefi DBD par

confira -
q cimm- lirgo BD mugit circulum cr quem

1 BA , leur. .i 1:32. 111.18 Vnde ang. BDC C æ A in alterna (cg.

Î l A03. CDA CDA. . A

,- M’EJ
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Totalisang. ADE (Il) ABD) J) A

-1L.CDA.
Atquietiam BCD dæA-l-CDAËË’I’

- Ergo
A Intriangulo BCDang. BCD æ CBD.

Adeoquelatus BD e 30 CD. e 6.1.
Atqui lattis BD J) AC.

Ergo "In triangule ACD latus CD’ I) CA.:
. Adeoque angulus A :1) CDA.
Ergo angulus BCl) (qtti duebus A 8c

CDA ePt æquaiis probatus) cil duplus an-

guii A. lErgo eciam BDC "qui angulo ABD
dempnflratus en: æqualis , dupius erit au:

guli A. . .’
Adeoque 85 ADB , qui angulo fABD

en: æqualis , ejuldem anguii A (rupine

erit. Q E. F. r r
COROLLARIUM. à.

V In triangule Ifefcele hoc mode Con- c
firuâo , angulus ad butin valet duas partes a

- ’ 2 ., ,qumtas feu ï duorum vel î- unms

R683. : quaré angulus A valeit

I 1 l .ï duorum viaI ç umus Rech-

Qq 2 Pue-
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PROPOSITIO ïXI.

Data circula Tcnz’aganum æ-
quiluterum (’9’ æquiungulum in-
fcriâcra.

l! I.lfiel-Ü’o
A

CONSTRU CT 1.0.
a. Cuilibetcrmque triangule Irofceli

imita præccdentem propolitionem con-
[limite , équiangulum ainfcribatur EFG

in circulodato. . t
2. lllius fupra bafin anguli’ EFG.

EGF bilecentur perrefias FLGH.
3. Punâa H.F.G.-I. jungantur

totidem rçâis. . Ï
Dico fiâum elle quad petitur.

De-
in
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Dnimousrka’rto.

Pro lateribus.
Quinque anguli EFI. IFG. EGH.

lHGF. FEG luut inter feæquales Per
conflruâionem.

Ergo âarcus quibus infiiiunt (un: æ- "mm
quales.

Ergoillis bfubtenfæ reêtæ ,l quæ fun: 5:29 111..
Pentagoni lutera , iunt æquales.

Pro, angulis. Î

Arcus HFGliæ Arcui EGIE. pet

q partent Î. , àErgo AngulusE me Angulo H. quia 1:27. lu.
æqualibus arcubus iuliflunt.
- Simili mode de duobus ains angulis

8re. (LE. F.
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Thcor.
t 2.

lum dcjcriaere.
p

PROPOSITIO KIL.
Circa datura circulum Tenta-

gauum aquilatcrum à æquiaugu-

. CONSTRUCTIO.
I. Infcribatur Pentagonum regulare

pet præceds’ A B CDE.

2. Ad purifia A. B. C. 135E. du-
canter toridem tangentes , quæ concur-
rentin punâis F. G.H . I. C.

i Dico faâum quad quæritur.

I

Psi-L

-

-1.» A
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DEMONSTRATIO.

Pro latcribus.
Ex centre O duâîs perpendicularibu: -

OP.OQ, ut Si radio OAvin triangulis
OAP.OAQ

Latus OP a æ OQ quia.æquales "4.111,
AB. AE æquidiltanta centre.

Lntus FA il) æ QA. quia æquales 53-111:
AE. AC bifeéîæ [mm

Latus 0A utxiqueæcommunes.

C

Ergo 311g. cCAP .3) OAQ. Qui fianfc’o c 8. L
ramurab æqualibus Réais angulïs 0A H

0A6 : remancbît angulus HAB 30
CAB. V’

Dcîrdc TrimguîaBHAfiIÏCA. fimt

Ifiafcefia, quia (x punch) H 61:61;: (un:
dufîætangentcs HA. AE.; ut ex punélo dz Co-
G duæ G A. (3E: qnæ (un: d æqualcs: îîïfô’

Quart: in: trinnguh habcnt bafes AE.
AE æquales , ’ 8a angulos adibafin HBA.

HAB. æqualcs GAE. GEA. mon folum
alterum alteri , (cd promifcuc omnes c s sa
quatudr inter f6 æquales. Adeoque e qua- V ’6  1’-

tuorIatera EH. HA. AC. GE. [antin-
ter f6 æqualia.

Si-
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Simili mode demonflcgtur omnes

deccm lineolas clic inter (e æquales.
si jam Lina fit æqualis uni etiam du:

erunt duabus æquales.
Adcoque quinqua latei’a , quæ ex dua-

bus lincolis confiant, crumæquaiia.

Pro angulis.
Ex demqnflratis patettriangula AHB’

AGE baba; omnia latere: æqualia.
Adcoque angulum H’fæ G. Et eodcm
modo de reliquis. ’

C OROLL ARIU M.
Si in circule quælibetcunquc

figura rcgularis fuerit infcripta,
lineæ tangentes circulum in pun-
étis illius angularibus, fluo con-
curfu ramper confiitucnt figuram
fimilem circule circumfcriptam.

P10-
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PaovôsranUI. mm;
îDato Tentagom regularincz’r-

adam infarièere. ’ i

CONSTRUCTJOË
1. Quoslibet duos angulos A 8c E

divide bifariam par reâas AF. EF. n i
z. Ex illarum punâoœoncurfus F,

ducnntur ad omnia lattera perpendicu-

lares. l3. Ex F tanguam centra pro radio
affumta una ex iflis perpendicularibus de-

fcribaturcirculus. . . iA H Dico illum Pentagone fore iti-
faiptum.

R: De-
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DEMOflS TRAT 16,

In Triangulis AGF. AHF.

AngulusGAF au HAH Fer con.
Angulus AGF 1) AHFfflruâ;
Latus AF attique commune. i

I

. 16.1. ÎErgo malmena HF.

i Eodem moch probatur HF æ IF;
IF’ æ KF. KF I) LFôcdenique LE

Adeoque omnes iflæ perpendicularesl

crunt inter [e æquales. .
Qme circulus radio PH defcriptus

tifa’nfibit quoque par punéta I. K. L.’G.

516.111. in quibus ma lateratanget; quia anguli
ad ifia punâà fiant reâi. Î ’

.QEÆL

.COÉOLLARIUM.L

In quolibet polygono regina-I

y A i n
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Ï. 1 aux. QuARrus. 5315

ti omnes lineœ bifecantes angu;
losi in une eodcmque punéto con-

, veniunt. ".COROLILARIUM Il.

V In Omni Poiygono laterùmk
imparem habentef numerum li-
nea aliquem ex angulis bife’cans

  oppofitum .etiam. rvbifecabit lat-

tus. ’
3 s.c’HonIU«M.
Ï Eadem methodo. in quacdno

que figura vreguiaki circulas de-

fcribipotcft. I I

o r i’ t . R: z Pro:
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Pxobl.:4. P R0 P 07.51 ï l o
i’ Cirm datura fentaganam n?

galure cirmluæ defiribere; .

n iCONs’TRUCTI’osV

1.. Duos onoslibet anguios A , .
8: B dividc bifariam (pet mâtas I

" . Ann. dFJBF , qua:a concurrentin Fi

.2. CentroiF, radio dF, vcl
BF defcribe circulum.

Dico illum trànfiturum pet
reliqua punâa angqlana.

I.- ’ e. à à Des;



                                                                     

Luna. Qumuus. 3g!
DEMONSITRATIO. i

In trianguio F143.

v u,Ang.leBaol-’Bd.quiailio- . -
rum dupli fume æqu’ales.

Ergolatus FÂp FB.
E’odemv modo bifeâo, angulo

C demonfirabitur F530 PC. .8: *
fic par orbem omnes lineæ bife-
cames angulos erunt æquaies. ’

Ergo circulas .tifanfibit par
.omnia punéîta angulaiia , adeoque
pentagono Circumfcii’ptus erit.

SÇ H’OL I U .
Eidern confiruâionië forma,

pima quamiibet figurant) ragua--
v rem circulum defcribere lices.

Rrg .1 Pile-o
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mouds) Paorbsn Tl o XV.

. In data circula Hexaganum
"gnian defi’riâere. - .

I 1’CONSTRUCTIO.
I. Centra quolibet punâoD, radio

circuli DG , idcfcribe arcum CGE.3
.z. Ex punétis C. D. E. percentrum

G defctibe-tres diametros CF. DA. E3.
. 3! Duc fex reâàs AE. BC. CD. DE.
, EF. FA. ’

Dico ABCDEF; CE: angonum

i quæiitum. i ’ D31
l
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DÉMONSTRATIO;

Pro latei-ibus.
* Lineæ LDC. DE fingulæ film: æ;

Radio. DG; iLineæ GC. GE.GD (inguli fun: Radii.

Ergo quinqu’e lineæ CC. CD. (3E;

DC. DE fiant æguales. , i
Adeqque Triangula GCDHGDE

fun: æquilatera. 4

Ergo duo anguli G 8: Ofinguli (tint i
z Iluna tex-ria pars .duorum reâorum. 3 31m"-

, AtquitresanguIiG.0. S. fimuibva- au: 1,
leur duos reâos , feu tres tertias duorum
reftorum. Ï

Ergo tertius S. etiam efl: buna terri:
duorum reâorum.

Adeoque tres G. O, S. (un: inter fe

æquales. i ÏAtqui illis æquales faut txes Coppofi-e x5. I.

ri X. q T; . H
Ergo TeX anguii ad centrum [unbæqualea
’ Ergo d (ex mais, quibus infifiunt, a

flint æquaies. 26.111.
. Adeo- il



                                                                     

3go . Eucntnll
« hmm: Adeoque e [ex fubtenfæ,  quæ confiio

i , tuum: huera figuræ, inter Te flint arqua-

les. *’ ., i" i Pro anguîis, VA
Hos die æquales facile pater, qui:

fu.m. ffinguliinlifiunt æquaiibus arcubus, fc. 7
t quatuor fextis partibus totius peiipheriæ:

Ergofunt inter fe æquales.

. .CÔROLL’A RIU M.

Hexagoni. lattis I æquale cpt ’rziîiio.’

s c HO L I U M. e

r g Duâis tribus manne; AE. CE.
circuioinfcriptum erit triangulum tequi-

laterum. w t i

4m, macs-u. .

N .At-ègcx. .

P164
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PROPOSITIO XVI. mimé.

A

In data Cir-
n calo Quindæaa

gomma ragtime
defiriâere’.

"iCONSTRUCTIO.’
1. Cireuio (a) infcribe pentagonum rcgulare a x x. 1v.

AEFGH. A, .2, Itiâijem (b) triangulum regulare ABC. b 8cm]
ico reâam BF , fore latusquindccago: l S. w. ’

ni quæfiti. ,
DEMONSTRATIO. ’

Pentagonum dividit totam periphcriam in
Quinque partes saquait-s; quare qnæiibct conti-
nct unam quintam leu tres decimas quintas to-
tiuspcriphcriæ: gdcoque duæ AE. EF . le): dcci-
mas quintas conunebnnt.

Triangulum vero dwidit totem periphcrîam in
tres partesæquales 5 quarum quælibet ut A8 con-
finer unam tertiam . leu quinqua decimasquin-
tas totius periphcriæ. Tum

Arcus AEF fax decimæ quintæ. ï
Arcus AEB quinquc decimæ q uintæ- i
Arc-uÎBF un decimn quinte.
Ergo fit ducatur rafla BF , cique æquales qua-

tuoruclim in circule coaptentur , defcriptum erit
quindecagonum , zquilaterum , cumomnes ar-

cus fintæquales; tFINIS LIBRI’QUARII.
’ ’Sf Pso-



                                                                     

EUCLIDIS
ELEMENTÔRUM

LIBER gyrin-rus.

æEHNIIzoNEs.
* 1. Ter: efl magnitude magni-
tudzms. minormajaris, cum me-
Iztur majoreh.

CUm ternir: fitfua parte mains, pal
ter pattern contineri in fut; toto.
Hoc autem duplici mode fit.

Ve! Contineturita ut aliquoties fumta ;
præcife reddat fuum totum feuipfi æquaa. .
lis fit 3 quemadmodum numerus quatuor
feu 4 , cil minor toto 12 , adeoque in
illo continetur, 8: quidem ira , ut ali-
quot vicibus, feilicet tribus fumtus, ac-
curate æqualis fic totÎ 12; Et indehæc
pars Mæhematicis dicitur Aliquota , quæ
fuum totum abfque refiduo dividit , id
quad; idem CH ac metiri: 8; banc Partis
fpeciem Euclides folummodo refpexit,
airera , qua: fequitur , negleâa.
. ’Vel pars ira continetur in fuo toto, ut
vgiliquoties [unira totum vel excedat»vel ab

illo
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illo deficiat, adeoque non accurateipfi
æqualis lit. Œemadmodum numerus 4,
cum miner lit toto 14, in illozcontinebi-
tur; (cd quia ter fumtus toto miner cil ac
quater toto major , hæc pars non pareil:
dici Aliquota, ut altera pars notata :
quia tamen aliquam’exhibet quantitatem

totius quaptitatis , vocatur pars Ali-
quanta.

Cæterum cum Euclides adhibuerit
Magnitudinis vocabulum , fufpicari lice:
illum meminifle folunquantitatis conti-
nuæ , quæ vulgo magnitudinis nomine
Mathanaticis venit; minime tamen ex-
cludenda cit quantitas difcreta 8: in nu-
meris pofita, quæ filas etiam habet par.
tes: quibus illa omnia, quæ de rationibus
85 proportionibus toto hoc libre deman-
firat, æque facile imo pro captunoflro
facilius accommodari poilant.

mare 8c nos cum multis aliis omnee
Huius libri propofitiones, negleâis li-
neis demonftrabimus in numer’ 3 tum
quia illis-magis fumus allueti &de illis
fæpius quam de lineiscogitavimus; tum
etiam quia illa quæ de numeris probantur,
fi cui libet, ipfislineis applicari pollunt,

Sf z à Mul-



                                                                     

324. Eucmnxs
2. Multiplex aulem efl major

quantitas quem matitur minor.

Quemadmodum pars fuum totum di-
vidit feu meritur ubique relicluo vel cum
refiduo; ira reciproce etiam totum a (na
parte dividitur vel fine vel cum reliduo.
Priustillud totum idem ell quod multi-
plex , cujusin hac definitione fit mentio ,
non intelleêto altero. quod cum refiduo
divitur , quodque adeo multiplex dici non

l meretur.
v

3; Ratio efl duarum (nantira;
tum gulden: generis a; mutua quæ- ’
dam femmde commzmem menh-
ram habitude.

Cum propie loquendo nua eademque
res ad (eiplîun non poliit comparari fo-
cundum quantitatem , quia le ipla non ell
inajor flec miner , patet plures requiri
luter quas legitimaiuflituatur compara:
tio; quæ etiam tantum pofiunt elle duæ.

Illæ autem necchario requiritur ut (in:
res homogeneæ; ut quantitates ejufdem
generis; quales flint linea cum linea

. . com-

" ----’âïi:î)!a;î A
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LIBBR Qu IN’rus. 32;
comparant; fiiperficies eum fuperficie ;
corpus cum corpore: nullo ergo modo
lineacompatari porell cum fuperficie vel
cum,corpore, nec luperficies cum cor-
pore quia non fun: ejufdem generis.

Porro ulteriorem hujus homogeneâ
itatis explicationem tradit Euclides in
delinitione. 5.

Hæc auteur intelligenda cil in quai);
titatibus fecundum magnitudinem , feu
partium æqualium numerum ,. adeo ut
una res altera lit vcl major velminor;
hoc 6P: ut Lina res pluies vel pauciores
limilea feu æquales contineat partes quam

altera. IEx quibus pater rationem nihil aliud
elle quam modum leu formulam conti-
nendi; qua una quantitas aliam quanti-
tatem continet, vel in illa continetur;
quæ capacitas cum par nullam aliam ope-
rationem quam par divifionem innotefl
tut , liquet rationem feu comparationem
duarum quantitatum non clariusdquam pet
fraâionis formam poile exprimn

Exempli gratin; ponantur duo numeri
16 8: 4. qui faltem aliquam inter le ha-
bent rationem , quia numerus J6 major
cil numero 4., adeoque numerum 4 in

- Si; fi:
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le tontiner. Ut jam ulterius ifia ratio
examinetur videndum cil quoties 16
Continel: 4. , quod pet divifionem inno-
tefcit; quia autem fileta divifione acqui-
titu r 4 pro quotiente pronuntiamus ta-
tionem 16 ad 4, cil-e quadruplam. hoc
cil 16 eflequadruplum numeri 4: veltG
le habere ad 4 ut 4 ad 1 : quuod etiam
commode hoc modo exprimitur pet fra-
âionem .Ï-î quæ innuit 16 pet 4. elle dit

videndum vel jam fupponit divifum.

Si jam fumantur duo alii numeri ex. gr.
s 8 8c z , 8c corum rationem examinando
comperiatur numerum 8 minorem 2e!
tiam quater in le continere , quia pet di-
vilionem idem quotiens 4 obtinetur -, quæ
pet modum ftac’tionis expofita fic fiabit

8 t .a.
Inde patebit rationem quæ intercedit *

inter 16 8c 4 , elle eaudem , velfimilem
vel æqualem rationi quæ CR inter 8 St z:
quia uinflrum 16 tories continet 45 quo-
ties 8 comme: z.

Port-o bine fit manifeüum æquimulti-

plicem ech nihil aliud fignificare quam-
habere eandem rationem z. ut fi dicatut
16 elle æquemultiplicem numeri 4. ac

. ’ 8 en

.. w7v ---.-c.u.-...
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Sell: numeri a. , idem el’t ac fi dicatur nu.

merum 16 ad 4. habere eandem rationem,
uam habet 8 ad numerum a; cum utri-

ulque (c. 8c æquemultiplicitas &: ejuldem
rationis idem quotiens 4. pet ejuldem di-

’vilionis vauititut operationem: quate
ejuldem rationis notationem boemodo

’. 16 æ 8exprimere icet-«4 z:

(la ftaâiones, ut iterum in aliam
rationum formam teducantur, dicimus
16 elle ad 4 qutmadmodum 8 CR ad 4;
Vel lecundum noltram quantimur ferip-
tionis metbodum 16-4: 8 l z.

Duorum autem cujuslibet rationis tet-
minorum ille qui ad alterum refertut- An-
tecedens dicitur; ad quem veto fit relatio
Confequtns rationis dicitur. Utin ratio-.
ne 16 ad 4 terminus Antecedens cil nu-
merus 16; conlequens veto 4: quem-

. admodum ab altera parte , in ratione 4. ad.
16 , numerus 4 Antecedentis , 16 VCtO.
confequentis acquirit nomen.

Rationes autem non uno diuiduntur
mode: nos duas afietemus præcipuas.

I. Ratio dividiturin;tationalem 86
ittationalem.

Rationalis cil: quæ veris numetis p06
tell .exprimi ut 6 ad 3: quæ cil ea-

i i . dent
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dem cum z ad t. qua: dlcitur dupla.’

lrrationalis veto efi quæ veris numetis-
exprimi nequit ,»» ut in quadrato ratiola-
tetis ad Diagonalem; qua: , licet aliquo
lmodo Exprimatur pet numeros qui Surdi
dicuntut , (cilice: ut 1 ad J a , cum ta-
men J z non fit verus numerus , fed tan-
tum imaginarii cujuldam numeri nota
Veris tanten numeris cxplicabilis non CR.

Il. Ratio dividitut in ratidnem æqua-
litatis vel inœqualitatls. .

Ratio æquilitatis , eli quando duo ad
le comparata flint æqualia : ut 4 ad q. : 85

z ad z.
Inæqualitatis elh curriltetmini inter

le comparati inæquales tint, ut 4. ad 3
86 2 ad 6.

Hæc autem iterum cil. .
Majotis inæqualitatis, cum terminus

antecedens major cil: confequente: ut

421d 3, &6 ad z. "I M inoris inæqualitatis, cum antccedens
el’t minor fuo conlequente , ut z ad 6. 8:

a]. ad 12.

Tropagtio efl rationna [unili-

fada. -
p miam.

à
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Qœmadmodum in omnîratione te.

quiruçtu; duo Ëermini (en duæ quantita-
tes , un m 0mm propomone rgqmruntur
duæ ruiones , cum una cademque ratio
ad feipfam proprie compararinequeat. .

Cum ergo fluarum rationum [ma ira
fit covfiituta, utillius terminus antcce-
deus (uam confisqucnrcm tories contî-
ncat, vel in i110 contineamr five abfo-
lute 8: fine refiduo five cum annexa
fraâîone; quotics alterius ameccdens
Tuum confequentem continet vel in i110
continezur, val fine val cum. fraâione
quæ pr’æcedentî æqualis cpt, duæ iflæ

rationes confiitùcnt [’roporrionem.

Ex: Gr: quia numerorum n. 8l 4 ,
Antecedens 12. funin confequentem 4
tories (fcilicet ter) contins: quotics nu -
merorum 9 8: 3 , antccedens. 9 hmm
confequentem 3 , videlicet etiam ter ,
due: ifiæ rationes n. ad 4 859 âd 5 erunt
inter f6 fimiles feu æquales feu potins
eædem (cilicet triplas; 84 hæc fimilitudo
apud Mathematicoa vocatur .Proportio.

EH nutem proportîo triplex, ArithJ
metîca, Geometrica , 8: Mufica.

I. Proportio Arithmetica efi æqualîtas
exceffuum veldiEerentîarum inter tres ,

T? i quæ
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quatuor velplures numetos; in qua no-
tandum cit quemlibet numerum 905e re-
cîpî pro difierentia. ,

(1:14. 3.4.5. 6. In quibus uniras
eft differentia.
ç Vel L 3. 5. 7. 9. n. Oyi binario (e
invicem excedunt. - .

VCII.4. 7. Io. 13.16. (mitemario.
Et fic in infinitum. v

Il. Proportîo Geometrîca cit rationum
fimilitudo inter tres, quatuor vel plures
quantitates ,. feu numeros. Potefi autem
8: hic quilibct numerus pro denomina-
tore rationis aflhmi excepta mime.-

Ut 1. 2.4.8.16. (Lui flint in ratio-
ne dupla adeoque z CH: rationis denc-
minaret.

Ve! 1. 3. 9. 27.8 x. Quîcumfint
in rationc tripla numerum 3 pro denomi-o

natore habent. AProportîo Muficn cit qua tres quan-
tîtates ira ordînatæ (un: , ut eadem fit
ratio primæ ad tertiam, quæ differentiæ
inter prîmam 8c TeCundam acidifièren-
tiam inter fecundamôz tertînm. In qua
proportionc funt tres numeri 6. 8. 12’.
cum eadem fit ratio prîmi numeri 6.ad

. ter-
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etîum 12, quæ en numeri z (exceffus
primi)ad numerum 4.. (excefium («une

dam.) .
5. Ratianem 1146m2 inter le ,

quantitates dictmtur , que pafi
[am Multiplicatæ [e mutua jupe-
rare.

Hic ulterîus explicarur quænam fin:
quantitares ejufdem generis, inrer quas
intercedit ratio, ut fupra definir 3. vidi- i
mus; nim. quarum fila que: antea en:
ruina: , pet apultiplicationem fic potefl;
augeri , ut majorem fuperet.

[Inde pater inter illa, in quibus talîs
multiplicatio nullum habetlocum , etiam
nullam omnîno dari rationem. Sic linez
in infinitum multiplicata 8c fibi ipfi adiri-

. ta , nunquam fier magor aliqua (aperficie r
cum lineatali multiplicatione non dege-

. nerabit in fuperficiem; adeoque inter li-
neam 8; fuperficiem nullaintercedit ra-
tio : quemadmodum etîam nulla reperîtur
interlineamëz corpus , nec inter l’aper-
ficiem 8: corpus 5 cum qualibetcunquc
multiplicatione nec fines, nec luperfi-
des refléta fua fpecie in corpus mu-

t ’ - A p Tt a ta-
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tibitur , adeoquenec ipfo mains cvaderc
Point.

Cum autem inter lattis quadratiejuf-
que diagonalem multiplicario obtineat ,
cerro concludimus il]; rationem inter fe

. imbue : lattis enim in multiplicari 8:
(151 ipfi midi poteit ut diagonalem (upa-
rer; cum par 20.1 patcar duo lutera.
tri nguli majora cf122 tertio latere quod
cit ipfa di.:gnna1is: Have autem ratio ,
ut fupra notavimus , CH irrationalis ,
cum veris numeris iilnm exprimere non

derur. .Præferea reâîlinea 8.: curvilinea inter
fe rationem habcre poflimt ; cum inter
i113 fit æqualiras 8: inæqualitas. Lunu-
læ crefcentis quadraturam Hippocràtes
Chius, 8: Parabolæ Archimedes inve-
nerunr. Anguli reâilinei cum curvili-
neo æqualizatem exhibuir Proclus.

6. In cade»: ramone quantita-
tes dicuntur efle’prima ad [mm-
dam, (’9’ mm 44 quartant, mm
prima [uam [êmndam folie: puer-
fe «Je! cum 1411 fiaflione comme:

w! in ille cantinier , gantier
1m:- .

à

fin-n-
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præcile rue! cum quali flamme
tænia [uam quartamcantmet w] I
in i114 tontinait". ’

hum proportïonaiitatis indicium ab
L Euclide dirumnonex ipiis propoliris nu.

maris [cd qu xiicunque corum multiplica-
tione lit deduftum; nos iiiud nimis lon-
ge pedum aliquam prOporrionaiium pro-
priemtem (uppeditare putamus -, quzre
i110 omifiio niiud exhibemusindicium ex
ipfis humais propofitis derivatum, 86
immediare ex rationis natura, autea ex-
piieata dcduâum. i

Supra quippe vidimus rationem ni-
hil aliud eflb qunm certain quandam for-
mulnm feu modum contincndi , quo
,una quantitas aliam continet, velab alia
continetur: quemadmodum pofiris duon
bus numeris 1’686 4. modus ille (1110,16

numerum q. confluer porefl exprimi pet
nomen quadrupli quia 16 ipfum 4 quatuor
vicibus continer.

Si jam ex duobus aliis numeris 8 8c z,
unus 8 alterum z efiam continent codem

I mode qui quadrupius dicitur , pater u-
trinque modum continendi die æqua-
rem vel potins eundem -, cum autemj

. ’ Tt 3 ut
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"ut fupra notatum eü, ratio 8: modus
continendi fit unum 85 idem , facile con-
cludimua, rationem eriam urrinque efle
eandem : adeoque quatuor quantitates

. 16 8: 4 ut& 88: z , binas ac binas fum-
ptas efÏe in eadëm rarione.

Eodem morio cum numerus zo nume-
rum 8mm abfoiure aliquot vicibus ablque
fraâione contineac , Ted mode conti-
nendi qui dicirur duplus cum dimidio ;
fi ex numeris Io 86 4, primus Io (e-
cundum 4 eodem modo duplo cum di-
midio cantiner; utrimque modus conti-
nendi,kfeu q’uod jam pro eodem fumi-
mus, ratio erit eadem adeoque quatuor
quantitates 20. 8 ut 8c 10. 4. bina:
ac bmæ acceptæ , in eadem erunr. ra-
rione.

. 7. Eandèm autemratianem ha-
bente: quantitates, maman pro- .
portionales. o .. ’

Quæ proportionales in dupiiciconfii-

tuta fun: genere. a t I
Au: enim funr Eontinue proportions.-

les. . vAur non continue, quæ (implicite:
tantum prOportionales dicuntur. -

’ - Con-
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Continue pr0portionaies dicuntur i112

quantitates Quai: funt in Progrcfiione gCO-fi

metrica , inter quas atcrinino ad tenni-
num eadem continuatur ratio . eundem
terminum bis repetendo, ut reine] pri-
mæ rationis fit confisqueras, antecedens

veto (ecundæ. ’Ex. gr. ex progreffione gemetrica ,
cujus dominator en: z, feiiicet I. a. 4.
8. 16. eligantur quatuor termini x. 2.4.

i 8. ilii eruut cominue proportionales;
quiajfçade ratio icilicet duph a I termina
ad terminum continuo procedit: primus
enim r fehabet ad-fecundum z,ficut idem
feeundus trad tertium 4. deinde (ecundus
ziehabet ad tertium 4. quemadmodum

. idem tertius 4 le babec ad quantum 8.
Non continue proportionales dicun-

tur quantitates. quando eadem ratio quæ
. efl: inter primum 8c feeundum non conti-
-nuatur inter feeundum 86 tertium , [cd

.- ibi interrupta demum inter tertium 8:
i quartum invcnitur , ut in bifce numeris

12.6. 8. 4. Ratio quæ cit inter 12 8: 6
non continuatur 6&z 8 , (cd ibi interrup-
ta tranfit ad duos reliquos termines 8,
8e 4 , cum 8 numerum 4 tories conti-
neat quoties 12. cantiner 6. Hz autem

’ t quan-
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quantitates. ut fupra notavimus , gene;
rali nomine dicuntur Pr0p0rtionales.

8. Cam ruera prima gammas
fiamdam pluribus ive] pauciarz’-
bus vit-i611: éontimat, qua»: ter-

tia comme; quartam, tune pri«
M4 ad [ramdam dicitur baba:
majorent ne! minanm ralinnem
quant renia adgzmrtam.

v .Ponantur quatuor numeri 8. z. 6. 3.
ex quibus primus 8 (eûmdum numerum
2 pluribus vieibus (iciiicetqunmor) con.
tincat quam terrine 6 quartum 3. (quiil-
lum bis commet). ratio quam 8 habet
ad 2eritmajorratione6 ad 3. Ex ratio-
nis enim natura fupra vidimus rationem 8

. . A . 8ad z exprimi polie per fraâionem î
(cujus vaior CR 4) , ut 8: rationcm 6 8c i
a, pet fraé’tionem 3- (qua: tantum z va.

let) Cum auteur fraôtio prima feegnda
major fit, pater etiaimimmediateex ra-
tionis natura primum rationem fecunda
cire majorem.

Deinde ex quatuornumeris 12. 6. 8 a.
prunus numerus 12 fecundum6 paueiclijrîl

” us

7.».h.
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bus vicibus contineat (fc. bis) quam ter.
tins 8 quartum 2 (utpote quater) : erit fra-

, u . . 8" . o ,&io -6 mmor fraâione ; quippe pri-

ma valet tantnm a fecunda veto 4. Cum
autcm frat’îtioôcratio unum idemque fo-

nent, etiam primam rarionem feeunda

minorem die patebit. v

k 9. Traportz’o mm in tribu ad
mimmum terminus am in

Quæiibet ratio duos requirit termines:

unum antecedentem 8K unum coniequen-
rem : Proportio vero duas ad minimum i
eikigit rationes : adeoque quatuor po-
flultt termines: qui expreiie etiam re-
quiruntur li proportio non fit centinua: fi
vero proprirtio conflituatur continua,tres

.ter’mini fufiiciunt, 8: tum medium bis fus
mendo idem cit ac fi quatuorefïent pofiti.

î . nŒemadmodum in numeris z.,4. 8. vel .
.16. 8-. 4. vel aliis tribus quibusiibet , ra-
tio primi ad’i’ecundum cf: prima: ratio

Yfilera éjufdem fecundi ad tertium CH: al-
teia, quæ duæ unam conflituunt pro-

portionem. .
Vv v 10.61023
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Io. Cam ne: qzzaatitates lamper;

tionalesfaariizr , prima ad tertiam
aima? duplimfam barbera ratio-
nem mm quam mata: prima 19a-
âc’t ad faczma’am.

J! ruera mm quatuor quanti-
tate: lamai continue proportio-
Iianales ,- priïaa ad quarta»: di-
citar triplicalam [macre mm ra-l

120mm, filant aadem primai ha-
âetiaa’fiama’am. i. .

Et fic pana. ana affilias: ,
quamdm propartzo exflztarzt.

r

Qiidam putant rationem duplam 8:
rationem dupiicatam, unam 36 eandem
rem flgnificare, quæ duo tamen accuraâ
te a [c invicem flint diitinguenda. i
I Ratio enim duplainterceditintenduas

quantitates feu uumeros , quorum unus
alterum præciie bis continet; qucmad-
modum numeri 8 ad 4. vel 6:13. flint in
rationedu la: cu’usd’orrelarumratiofub "

P Jdupla efi in rationibus 4 ad 8 vel

3 a 6. .l » ’Duplicata veto ratio ctiam invenitur

. in
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in numeris , ubi rationis duplæ ne mini.
mum apparet veiiigium. Exemplo gratin
in bifcc tribus numeris commue propor-
tionalibus 5.9. 27. ratio quam primus 3
ad rerrium z7efi duplicata rationis quam
idem numerus primus 3 liabet ad [enim
dum 9; licet nulla inter illos inveniatur
dupla; unde pare: rationçmduplam à:
duplicatam fignificare res toto eœlo di-
yerfas.

Dicitut autem ifia ratio. duplicata,
quia ratio quæ Cil: inter primum nume-
rum 8: feeundum, inter iceuudum 85
tertium ndhuc ofemel quali repetitur. ’
Notandum autem el’c liane rationis repe-

titionem non aliter concipiendam die
quam pet formant Multiplicationis ; ira ut
pofitis rationis terminus 3 ad 9 , ad repe-
tendam adliuc femel eandem tationein
illius termini pet fe ipfos deberemulti-
plicari, (cilicet 3 pet; 8: 9 pet 9. ut ob-
tincatur ratio terminorum 9 ad 81, qui:
ratio erit duplicata rationis 3 ad 9.

Adeoque primusterminus 3 iehabebit
ad tertiuni 27 ut 9 ad 81. lilas quippe
numeros elle proporaionales evidenter est
rationis a: proportianaiium natura antca
tradira fitmiuifeiluni, cum nim. priznm

YV.2 5
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3 in feeundo 27 rot vicibus (icilicet no-
vies) continetur , quot vicibus tertius 9
continetur imuarto 81.

Si porto ponantur quatuor Conti-
nue proportionales a. 4. 8. 16. ratio qua:
cil inter primum 28: feeundum 4, pri-
ma vice repetitur inter feeundum 4 & ter-
tium8 ; &dçiude fecunda vice inter ter-
tium 8 8: quattum 16. Quæ repetitio
cum par multiplicationem fiat , ultra-
tionis z ad 4 inveniatur triplicata , ter-
mini .2 8c 4 primo debentper (e ipfos
multiplicari; cujus mufiipliCationis produ-
âis 4 Be 16 adlruc renie! pet cordent ter-
mines z 854 multip’lièatis obtinebuntur
termini 8 84 64 , confiituentes quæfitam
rationem triplicatam. Tcrminos enim z.
16; 8. 64. effe inter (e proportionales ex
natüraîrarionis facile probaripoteil. i e

Cæterum ex bis omnibus notandum
venir, rationaux duplicatam nihil aliud

.efle quam rationem quadratorum, quæ
a proppfitæ rationis terminis fiunt. Ra-
tioncm autem triplicatam alicujus ratio-
nis unam eandemque efTe cum ratio-
ne cuborum , «au a terminis fiunt.

1 1. Homalagæ quantitates (in
quatuor proportionaliéas) diam-

’ . a tut
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tar eflè antecedmtei quidam ante-4

.cedentiâas . ronfequentes veto con-
figuratiëas. a

Sint quatuor proportionales z. 4. 3.
6. quantitas prima 2&tertia 3funtutri-
nique trtionis antecedentes , adqoque bo-
mologæ leu ejuldemnaturçe rem lignifi-
cantcs: duæ veto reliquæi fefecunda r4
8: quarta 6 , quia utriufque rationes
fun’t coniequentes , fimiliter funt homo:

logæ. ’ l ’ i
i Ü l 11:. - à? ’

3 De modis aigumentandi.
1 K

Cum Mathematici ex quatuor propor-
tionalibus non unam tantum (cd plures
eliciant conclufianes , quas modes leu
formulas argumentandi vocant; Eucli-
des illos ad fex revoeat, qui (otidem fe-
quentibus proponuntur definitionibus,
8: in hoc libro 5 totidemiek: proport-

tionibus demonilrautur. -
12. Alterna ratio, al! [amatie

ianteædenti: ad amendement a
(’7’ coafequmtis ad configura-

rem. t t
Vv 5 ’ Sintil

45
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Sint quatuor quantitates proporriô.

nales

12. -- 6 z; 8 1 4.
In quibus 1:. 8c 8 fintantêcedentes3

reliquivero 6 &4dbnfequentes; alter-

nando erit * V.Iz’"--- 8 Z: 614.:
Hoc cit Antecedens 12. cil ad antece-
dentem 8 , lieur confequensGachonfc.
quentem 4. Id quad demonilratur

prop. 16. v
1;. Inverfa ratzo a]? [ampère

annjaqamti: Iflfldf anteædentis
ad anteædmtem valait caafeqaetz-

î rem; t Iponantur quatuor proportionales

de - 6 : 8 l 4.
Rational. inyerfa lit erit.

6 -- 11. :1 4 l 8.
Sen ordinc retrogtado priorempro-

portionem legendo s
À 4 -. 8 1: 6 l 12.

o j r414. Compafitip rationis efl
[amplis anttctdenti: mm carafe.-

I ’ t - queute
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quanta valut amas ad ipfum :0711
jaquemart: I

Sint itelrum quatuor proportio’uales

Per com poiitionem rationis dicimus.

124-6 3*4-.-n---»- - 6 : . . l. ofeu18 .;ieu 12. 4
Hoc cil: prima quantitas nua cum fe-

cunda fefe habet ad ipfam fecundam lieue
tertia’cum quarta adipfamquartam. Hu-
jus demonfirationemvide propfa 8.

35-. Eidfifia rationis efl filifl’
lia exæffirs . que autaædam fiape- l
rat canlèquentt’m , .ad ipfirm and,

figurante.
Sint quatuor proportioqalcçgl .

18 - 6 :1 1:. l 4. l
Pei- divifionem rationis proportio fic

flabit. l

1 8 --:- 6 a 1.2. 4-4 .
Yen-1? - 6’" "feu 8 Q l Il"

Hoc cil primas terminus minus feu
dempto (ecundo fe liabet ad’ipfum fe-

- cun-
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cundum , quemadmodum renias minus
feu dempto quarto ad ipfum quartum.
ch argumentandl modus demonfiratur
pep. 17.

.15. .Canverfià rationis efl fum-
ptio antecedenti: ad mafia»; ,
Quo entendent fitpefat iplum con-
[agneaux

Propofitî fin: quatuor proportionales.

1 -- 6 ;’* l .8 à T 1.2. l 4. h
Par convèrfiencm Imams banc habe-

mus proportiopem. n ü
18.-,- 6 1 z 12 4
leu 12   a, . feu 8

a g

.
18--

.Hoc efi prîmus le babetad îpfum prî-

mum minuSTcu dempto facundo , quem.
admoduxh.;érg’asTe baba: adipfilm ter- v
tîum minus [En dem pro quarto. Hæc de-

. monfîratur in Corp". prop. 17.]

17. Ex tqualitate ratio am;
fi plans (2144614: fiat quantitate: 5
à bis, albe multitudiue gares. ,1
quæ bimefamanmr in m

I :20-.4

u...-.-.... n... w..-

6’77"47 4
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, rime; cum ut in privai: quanti-
2421611: prima adultimam , fic à"
in [grandis prima ad ultima": [a
lycéen. -

Sinttres quantitates. 1;. ç. 4.
Et ndhuctrcs aliæ. 6. 3. z..
Par rationem quæ cit ex æqualîtatc-

concludinîus  .1a -- 4. :: 6 l 3.
Hoc en: prima ruperîomm Te habet ad l

Imam ultimam , quemadmçtdum prima
inferîorum ad [uam certiam. L A  

Quia dumnfhæc condufio duobus
. modis ex ifiis (ex quantitatibugdiçîtur ,

dupïcx etiam (gageât ex.æqualitarcüv
tic; (c. Ordinata 8: Perturbataîl L

18. Ordinam praportio e]? .
cum fiærit (pofitis lèz’lièet [ex

quantitatièus) ut prima filperia’
mm 4d [uam lèamdam , ira pri-
ma inferiorum adfimm [mimant 3

v deinde ut [crama [aperiàrum ad
[uam ultimem, in: lèamdzz infe-
riamm ad [uam ultimm :’ à con.-

X x clu-
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claditur quad prima [apetioram
fi bahut ad [uam ultima»: . quem-
admoa’um prima infirmant ad

[uam ultimam. t
Sinttres quantitates n. 6. 4. a
lignes aliæ 6. 3. z.
In quibus 12 -6 :4135

aDcindc 6 ---4.: 312.
Pr0portio ex æquo ordinata fic l’habit;

1: -- 4 : 6 l z.
Hujus modi démonflrationem vide

prop. 22.   .7

. . . a. .Çæterum bæc proportxo dxcnur Ordr-
nata , quia 8: in fuperiqriblrs 8c in infe-
rîoribut çundem fervat ordinem. l

a 19. Tertarbata autem propar-
Iio efl, cum pafili: tribu: quanti.

. ratibasc’ralii: tribus; ut in [ape-
riariaus prima [e Imam: ad [uam
lacundam, fic in inferioriaw jè-
amda adfixa’m ultima»; : (r infu-
periariâm [ecanda ad fila"! ahi-
mam, 17a in inferiariâa: prima
adfaam lemndam: (7’ coadmi-

» tur



                                                                     

1.113311 Qu INT-US. 34.7
fur : quad prima [aperiaram fi:
ira haha: ad [uam ultima": f,
quemadmadam prima fia’eriarnm
ad [uam ultimam.

Sînttresquantîtatçs 12. 6. 3.

Et aliæ totidem r 16. 8. 4..

Inquîbvus. 12-6: 8.14"

Et 6-3: 16.18.
Proportio ex æquo perturbata fic erit

12. --. 3 z 16 1 a. t
Hujus demonfirationcm vide pro. 23 .
Perturbata, dicitur bæc Proportio ,

quad in fuperioribusôz inferioribus .non t
idem fervetur ordo, Ted ille quafi pertur-
betur.

LEMMAï’

Multiplicatio [mail èfl aliud
quam multiplex additia: fieu: e- a
uam divifia nihilaliudquam mu].
tiplex à compendiofa fabtraffio.

d qDEMO NSTRATIO.’
’Pars I. si: numerus 6 multiplicandus

Xx 2. Fer
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par numerum 4, nihil aliud imperatum
en: quam, ut numerus 6 coties iumatur,
feu repetatur feu fibi ipfigddntur, quo-
tics uniras ontineturiinq , (c. quater:
ade0quc idem facimus rive numerum 6
multiplicelnus Par 4, five eundem qua-
tex ponam 8:: illos quatuor numeros 4 in
imam fummam colligam , 1mm utrobi-

que obtineatur 14. V
Pars z. Si numerus 24 prôponantur

dividendus pet numerum 4. , idem cit ac
fiexnminandum effet, quotîesînumcrus
4 a 24. poflit fiibtrahi id quodin divifione
unica fubduâione fit divifore prius par
quotientem multiplicato cum fubtraÔHO-
nes tot fieri poifint, quot unîmes divi-
fionis contineat quotiens. Œlarc nous
e11 differentia five 24 dividatur par 4 five
4. du. fubtrahatur quoties fieri potefl
cum utrobique idem obtineatur quo-
çnens 6.

Notandum autem in multiplication:
non fcmpcr opus eHe ut multiplicatio 1e-
vera fiat , 85 numeri inter Te commifcc-
antur, utproduâum unico numero ex-
primatur; cum eadcm multiplicatioalia
miam forma defignari poflit, nimirum
multiplicatores juxta [e invicem fcriben-

" * dol

.-..J
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do interpofito figno - x -

Ex. gr: lit :5 multiplicandus PH451-
âa multiplicationeqbtinctur produâum
32. , quad etiâm hoc modo exprimi po-
tcll 8 .xt 4.. quod in promntiationc va-

let 8 multipliant: para. q . .
Que cxprimendi forma hoc baba:

commodum quod jam pateat ad oculum
pet quam operationem & ex quibus nu-
meris illud produâum fit ortum , quod

i in altero produite 32 non tam date di-
flingui potell . cum illutl miam ex multis
aliis additionibus 8c multiplicationibus
generari potuiflet.

Præterea fi produâam 8 I-x- 4 divi-
dendum fit pet 4 , omiflb numero 4 [cris
bendum erit 8. vel fctibeudum 6R 4. , Il
dividi debeat par 8.

Similiter in divifione non opus cil ut
fempet vera fiat divifio; cum quOtiens
quæfitus etiam alia forma poilitexprimî,

li nim. numero dividende fubfcriba-
tut divifor inter utrumque duâa lineoln.

Ex. gr. oporteat dividerc numerum 3:.
Fer 8i,’fa&a reali divifione obtinetur
quotiens 4, qui etiam defignan poile:

0 l 1 hFer formamam fraâxoms 5-4, qui quo-

X x 3 tiens
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tiens in elocutione idem valet 32 partes
quartz ,’ feu sz’dwifa pet 4..

L E M M A" Il.
Si duo aqualc’: numeri par eun-

dem numerum multipliæmur , pra-
a’ufia arum inter [è aqualia. Si
acre par eandem aunera!» divi-
damar , quotientes arum aquales.

DEMONSTRATIO.

1 Pars. Par Lemna 1 multiplicatio cit
multiplex 8L compendiofa additio: adeo-
que unus numerus multiplicandus tories
fibiadditur, quories alter (qui priori po;
nitur æqualis).fibi ipfi additur : quia mul-
tiplicator utrimque ponitur idem: undc
pater idem fieri ac fi æqualibus æqualia
addantur; quando nimirum fummæ (quæ
produé’to æquivalent) inter fe flint az-

quales: .a. Pars. Par idem Lemna r divifio
cil: multiplex ac compendiofa fubtraâio :
ergo ab uuo numero dividende totics
fubtrahitur divifor quoties ab altero divi-
dende (qui pet hypothefin priori æqungs

t . c )
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en) fubtraliitur idem divifor .- quatre in
iFta divifione utrinque idem fit, ac fi ab

Ï æqualibus æqulalia demantur; quare refi-
dua (quæ quotientibus æquivalent ) inter
[e [une æqualia.

I

LEMMA HI.
65 duo in aquales numeri par

eandem numerum mulziiplicentar
produfia mm: inter [a maqualta.

hmm).

Si ruera par eundèm diviforem di- v
vidantar, patientes arum ina-

les. * lDEMONSTRATIO.
1Pars, Cum pet Lemna 1 multipli-

catio fit compendiofa Additio: fi duo
numeri inæquales per euudem numerum
multiplicentur , idem cil ac numerus ma-
jor totieè filai addatur quotiesminormi.
nori. At vero fi inæqaalibusæqualia ad-
jicianrur., a ton funtinæqualia per Ax.
4. Ergo etiam , fi Inuniero majori
major tories adjiciatur quoties minori ad-
ditur minori, prier fumma, quæ hic
produfto æquivalet, erit mazor al- i
rem.

z. Pare
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z Pars. Quia divifio nihil aliud off

quam compendiofa (ubtraâio , fi duo nu-
meri inæquales per eundemnumerum di-
vidantur , nihil aliud fit quam quod idem
numerus ab um parte a majorifubtrahi-
tur , ab altem veto a minoriï

Pater autem eundem numerum pluries
fulatrahi a majoripoflë quam a minorigcum
major eundem numerum pluries continent
quam minér:8tcum plures ifiœ fubtraâiœ

nis vices confiituant majorem quotien.
rem , fequitur ex divifione maioris nume-
ri per nlium quemlibet acquirimajorem
quotientem , . quam ex minons numeri
par eandem divifione.

LEMMA 1V.
Si idem mimant: w] duo nume-

ri æquala: par navreras inaquales
multiplicrntar , proa’aâ’a arum in-
a’qualia , Ô quidam pradaâ’um

majori: multzpjiraZari: erit mafia
prodafio minorés multiplicataris.

Ut à fi dividantur par mame-
ra: ina’qaales , quotiente: mm:
inaqualax. Major quidam ille ahi

. di-
tu.



                                                                     

Luna QuINrus. 353
dioifar afl miner; a! une miner,
«a; divilar w major. l

*DEMÔNSTRATIO.
Hæc ex friperioribus nullonegotio de-

duci potefi. a
* Quatuorihifce Lemmaribus præmiflis ,

86 qualicunque Arithmeticarum in ira-
&ionibus opernrionum notitia præfuppo-
fita’, quædam (ubjungimus Theoxcma-
ta, quætanquam generale omnium fera
torius libri quinti propolitionuzn demana
fliandaruur fundamentum præiiruimus.

THEOREMA I.
, Si quatuor quantitates fiat pro;

portionaler, pradafiam quad ori-
mr ex multiplication: extrema-
mm efl aquale pradaëîa multipli-
caliom’s medzarum.

DEMONST RATIO;
Sint quatuor proportiomles.

Ratio S ad 4 cadem cil cum fruâionc

i Y v .55



                                                                     

354. E u c L 1 n 1 s

. 8 - . . oa. 8: ratio 6 ad 3 ex primum pei- Fraâio-

a . . -nez" ï : qura autem ratiopes fun: eadem

.n Cleu æqualeu, erunt quoque fra&iones m-
ter ie inter le æquales.

4 s ’ 6Adeoque 4- :0 ï o .
minque multipl. per 4.

4-x-6.8 QI) PerLemrna z.
Et utrimque multipl. Pa; 3.

8 .x- 3 (D4 -x. 6per Lemq.’
Hoc (fi; produâum extremorum .8 86

3 ver (e invicem multiplicatorum 6H:
æquale produâo mediorum etiam mul-

tiplicatorum. » (LED.

THEOREMA 11,

Si duo modifia fin! inter [sur
qualia, 2mm multiplicatur primé
prodafli le babel ad imam multi:
plimtarem facundiprodafli. quém-
admodum reciprace alter multipli-
tatar quidam lacundi prodaéîi je
baba! ad airerai?) multiplicatarêm
1mm: produfii.

I De-



                                                                     

Luna QUINTUS. .35;
DEMONSTRATIO.

Sint duo produâa inter fe æqualia.

g .x. 3:34 .x. 6. per Lemmz.
utrimque divid. pet 5.

. 8 30 q. - x - 6. par Lemme 2.

utrinque divid. pet 4;

8 I) 6.... ... per Lemma z.
4 3Quœ Fraétiones fi revoccntur ad ratio-

nes . en: 3l8 - 4. : 6 l 3. A’
QIOd juxtatenorem ’I’heorematis E. D.

.. COROLLARIUMI.
150de modo panet demoniirari die.

U 8-6:4l3.
Vas-6:41.13.

(La proportiones involvunrtum Al-
ternationem , mm inverlam criait] ra-
tionem.

sz. Coi



                                                                     

356 EUCLIDIISl
.COROLLARIUM Il.

Hinc evidenter pater , fi quælibetcun-
que quatuor quantitates eo ordine finit po-
litæ, de produâum exrremarum produ-
âo mediarum fuerit æquale , certiflime
inde concludi poire. , ilias quatuor
quantitates eo ordine proportionales

elfe. ’SCHOLIUM.
i Si quilibet datus numerus ex. gr. 24.
i’elolvaturin duos per quorum multiplica-

t tionem potueritgenerari (quad hic qua-
ter potefi fieri vel pet 1 in 24. vel per z
in 12. vel per 3 in 8. vel per au. 6.) facile

probatur efle. i
1 --- z :1 12.124;

Velz-g: 8112.0Vel 3 --4: 618.
VelI-3: 81243.Velr-4: 61:4..Velz--..4::6lu. l

r Et fic. de quolibet alio numcro data)

Theore-



                                                                     

Linger; QuINTUs. 3’517.

THEOREIMA Il].
Si ex quatuor quantitatiâu:

prima ad lecundam majorem ba.
boa! rationaux , quam tertio ad

i quorum: produâ’um quodfit par
nzzzltiplirationom oxtromaruin 1714-:
fil: erit produflo modiarum.

DE MON STRATIO.
Sir in quatuor liifce quantitatibus

8 - 3 d 4 l z. i
Erit (ecundum ante diffa.

8 6 4
È Ê.

utrimquemultipl: pet 3, il

a 3 4 3 ’x n 4 perLemmas.
z.

------------ utrinque multi pl. per 2;
8 .x- 2 43.11. 4.perLemn33.

Hoc en produ&um extremorum 8 8c
2 mains produâomediorum 38; 4.

Q. D.
Yy 3 Thème-j



                                                                     

358 EueLIDIS
THEQREMA 1V.

Si duo produfla fin: inæqualia;
prima quantum multiplzcans ma-
j’oris produfli ad primam quanti-
Zalem nzultiplzoantom minorispraa
dzzfii nug’orom mon" rationna ,
quam reotjproco [tounda quantita:

qtjufdem minoris produâ’i ad le-
cnndam qztantitutern majorirpro-
duèïi.

DEMONSTR A T10.
Sir ex propofitis bifce produêtis -

8-x-z dg-x-4.
. utrinque divid. par z:

8 63 . x - 4 perLemnag.
2.
utrimque div.per3.

. .8 L 4 lï 6 ï ..
- Hoc cit iedigendo hafce fraâiones ad

rationes ’ ’
fifi-3 61412.. QE.D.

i C0:a
a

.- ...-------«q*.
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Luna QUINTUS. 953

COROLLARIUM I.
Eadt-m methodo facile potier demon-

firari elle

8 443l2.Velz 3d4l8.Vclz 46312.
COROLLARIUMJI.

. Hinc fequitur , fia quælibetcunque
quatuor quantitates ordine finr pofitæ , 8c
produétum extremarum prodnéto me-
diarum fit majus, firmiIer concluden-
dum elle, primam ad recundam habere

’ majore-ni rationem, quam tertio licher
- ad quartam.

SCHOLIUM.
Si duo quilibetnumeri inæquales 24

85 16 relolvantur in fuos multiplicationes

fc: 24 a; t6.
r in in1.24. A 1. x6.

2.12. 2. 8.3- 8- 4- 4-:4- 65 à



                                                                     

360 .E u c 1. 1 D 1 a
ex hoc Tlieoremate pater efle

V611. I 4 16124;
’Ve11 .2 4 Sl24.
yel 1 4 6 4 124.

Deinde

Velz--1 416l123
Vc12---2 4 8112.
Ne! 2 .-- 4 4 14,112.

.Ï’oliea.

Vel 3-1 4 1618.
Vel 3-2 4 818.

Denique

Vel 4-1 4 1616.
Vel 4-2 6 .816.
Vc14-4 4 418. l

Præter alias 36 majoritatis proportio-
nef, que. ex liilce numeris pliai poiiunt.

T1166-



                                                                     

LIBEK QIINTIJS. 361
.THEOREMA 5.

Si ex quatuor quantitatiou:
prima ad [ecundam minorem ha-
bout rationom , quam tertio ad
quartam; produéîurn quad fit par
multtflicationem extremarum rui-
nu: erit produflo modiarum.

DEMONSTRATÏO.

Sir in quatuor liifce quantitatibus

4 -- 2 ? 81 3.
Eric :- P3?

utrinque multipl. pet 3.

n’LÏËLË P 8. Per Lemme 5.

utrinque multipl. pet 2.

4 cx- sa 8 .x. 2.per Lemmas.
Hoc efl produêtum extrcmarum 4

85 3 e11 minus produâo mediarum

2. 8:. l
Z z Tlieore-Î



                                                                     

362 EUCLIbIs
THEOREMA 6.

Si duo produâ’a fin! inaqua’lia. .

prima quantitas multiplicam mi-
nori: produfii ad primam quanti-
tatern multiplioantern majori:
produfli minorem habebit ratio-
nna .. quam reoipron [couda
quantita: eju dom majorir produ-
157i ad [corrodant quantitatern mi-
nori: produfîi.

DEMONSTRATIO.
Si: ex duobus hifce produdis.

4. .x.3d 8 .x’r 2;
minque divid. per 2.

4 ex. 3 ë 8. Per Lemma 3,

3-.---4utrinque div. pet pet 3.

Ï. le Ë pet Lemme 5.

7- 3
Hoc e11 redigendo ad rationes

4 - 2 2 8 l 3. . .
. . Co-



                                                                     

LIBER. QuINIus. 36;
COR OLLARIUM I.

Endem methodo facile poirer demon-

flrati. quad fit ’
4 -.... 8 à 2 l 3.

Vel 3 ... 8 Pr 214.
Vel 3 7-- 2 m 8 l4.

COROLLARÏUMJI.
Hinc pater , fi quælibetcunque qua-

tuor quantitates ordine (in: politæ, 8c
produflum extremarum fit minus pro.
du&o mediarum, certiflime concludi,
primam ad fecundam habcre minorem ra-
tionem , quam renia ad quartam.

SCHOLIUM.
Si duo quilibet numeri inæ quales 1 6 a:

24 refolvantur in lues multiplicateur; t

fc:16. 24.in

1. 16.; 1. 24;
2. 8. * 2.12.
4. 4. 3. 8.4. 6e

22 2. Je;



                                                                     

364. Eucntnzs
Ex hoc Theoremate patet elle

’1--1 :2. 241 16.
VelI-zm 12116.
var-342- 8116.
VelI-4? 6116.

Præterea.

Vel-2-1gn 2418.
’3 Ve12-2m 1218.
» Velz-tge 818.

Ve12-4S 618.
Denique

Vel4-1m 2414.
Vel4.-.2m 1214.
Vel4-m3m 814.1
Ve14...4m 614.

, Przter alias 36 minoritatis propor.
tionee , quæ ex lufce numerrs deducî

poilimt. .(Jan: fequuntur îpfæ Libri quinti
Propofiuoues.

Pao-



                                                                     

1 .LIBER QUINTIJS. 365

PROPOSITIO I.
Si [ont quotounque magnitudié

ne: fin quantitatos proportionale:
d. B. C. î). E. F. quemadmodurn
fe habitait una antècedontium ad
fiiam confequentem . ita omnes
anteoedentos G floua! [è mordant
ad omnes oonfequentes etiarn [zonal
jumptas H.

DEMONSTRATIO.
Sint in eadem inter le rations

A 3----1 31
C6-.2D A v
E 9......3 F

Demonfirandum e11: elfe fummam ad
fummam ut quælibet antecedens ad’fuaun

confequentem.
Hocefl: 18----6: 311.
Deinde 18.1.6: 61 2.
Denique - 18 -...6:: 913.
(Nia in qualibet prOportione produl

&um extremorum fileta multiplicationc
e11 æquale produâo mediorum . quatuor
illarum termini fun: I pro portionales.

’ z 3 PRO-
f

a 266161;
cor. 2.
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2..

5A1. 2;

366 EUCLIDIS
Px 01205111 10H. &XXIV.
si prima A ad fatundamB eandem ba-

buerit rationna , quam «nia C ad quarta»: I a v
D; babuerir autem à quima Eladfeamdam
B eandem rationna quam fexra E ad quaro 4
rom D; Etiam G , rompofira prima’tum
quinta ad [ramdam B , eandem babebit
rationna quam H renia cum ferra ad quar-

tant D. l ’
DEMONSTRATIO.

.A B C v D.Sit4 --- 2 z 61 3. A.
(E10 F 1; 1GË .1521
si infiiruatur multiplicatio, modum erunt

æ ualia. crgu (a) i112: quantitatcs fun: proportio:

na est
Mite:

i au .5.

3 3Io 4 1; l
u æ n2 3l19 b œi; ve1 in proportion;

2

14--2: 21. 13, (LED.

Prof

"A -. -. ......



                                                                     

fiQ

LI En. Qu1 NTus. 36;! 

PRO Posir 1.0 1H.
si quatuor quantimzes A. B. C. D. fin:

proportianalel ; (71’11"14 A à renia C par

eandem quemlibct numerum G multiplia"-
un: produélum primum E [a habebit ad [ou
tundam B , quemadmadumpnduüum fi:-
cundum F ad quam»: D.

DEMONSTRATIO.
A B CD ’45-21-614M.

G2 G2.

fiE8 F12.  Demonftrandnmçfi

E B F D8 ---- a. :1 I: 1 3.
Ara quad (a) cxinde patct, quodproduaa ex:

tremorum 8c mediorum lunt æquaüa,

Mite: ’

a Theox.’

a.

i no î -

z 3 utrimquc multipl,perz.’

à. 331? Lemna z.

1 3Hoc cf: in proportionne

-----z:nl;..
Pro-



                                                                     

368 EUCLlDIS
PROPOSITIO.1V.’

Si quatuor quantium A. B. C. D. fin:
proportiamln; prima un A à nui; c,
par quemlibet cundem numerum G multi-
plitcmur; «ré [canula Bétèrtia D par
42mm numerum K. qu’un" Ifla patina,
in" fi: proportioualia arum.

DEMO NSTRATIO.
Sint quatuor proportionalcs

A B C D  4 ’- 2’ : 6 1 33h"
G a. K 3 G a. K3,

E 8 F6 ET 1. ï, 9
Demonftranduni en quatuof produâa E.L.

P. M. cm: proportionalia ièu ’
8 q... 6 :1 n. 1 9. ’

Quod ex Thcor. zfcquitur, quia fnéia mul-
tipîicationc produCta extremon &mediorum
inter fc I u nt æqualia.

[Alim-
Ë. a) î

. a 3
multipl. pcr a.

8 .
-- æ 13’ Lemma 2. 
’f 3

divide par 3,

.8- CD 2’ peridcm Lemmaî.

6 9Bac en in proportion:
8 ---- 6 : n. l 9,

. 15:9.



                                                                     

LIBER ŒINTus. 36g

PROPOSITIO V. XIX.
Si totum A 4d tomm B eandem

Méhari: rationem , quam 4614m
’ par: C ad partent Miami?) Ï): e-

zmm par: reliqua E ad; par rem re-
léguant F , eandem 171155611 ratioj
mm , quam talum À mitonna B.

DEÂËIONSTRATIO.
A 8 4, Bï
C 6 3 DE

1.

Eric E F A B.  2.412814n
Œia produfia funt’ æqualia.

pet Thcor. z: ’

in); mica



                                                                     

"370 Eucnrms.
PROPOSlTl o VI.
Si prima A adfimndam Beau.

dam haauerit ratianem, quam ter-
tia C ad quartam î), habitait ’
autem à ganta 1E ad [annulant
B eandem ratiane’m quam [èxtaF

ad quartai): 9. Si quiata E flâ-
Iralaazur a prima À; 6’ fixta F

a: tenta C , . A. v
Vel refidaam primam G erit au

qua]: [manda B (a rtfiduam fè-
(«adam H aquale quarta D.

hlrefiduum primum G [a [albe-
bit ad [ecundam B [faut refiduum
[andain H ad quartam D.

-DEMONSTRATIO.

CASUS I.

A B ca Dun... z : 18 l fisE Io - . F 1;, ’
C a H3.

CA-



                                                                     

LIBER. QuÎI Nîus. a"

CASUS Il.

A B C Dn - 2. z 18 l 3.;
E 4 F 6Brut) B H. D.v 3-- 2. L: n 3. ab" I PC: Tthr.z

. l Al’tcr.

CASUS L

2:1) 1.1.8 a2 3.12.05]
’- 3

a. 3 . *v;- 1) . 3 p3: Axîblnag.

EritîanroPortionC , quæ ex rationis æ-
qua mus

z 0- 2 .- 3 l vCASES Il.

ao l8]
3’ ça

a, 6:1) .-
’ 3

Ilæ-

Nloc "Là "1:5.

3

floc cil in proporcionc

8 -- z z 1:. l 3.Aaa a Pro-



                                                                     

372’ EuCLmIs’

Paovosnno VIL
1. qÆqualas A à. And un;

. dam C eandem habent rationna.

2. Et eadem ad agadas
à A eandem babel rationem.

DEMousrkn’rlo;

PARS I.

’A. C A »C.
,12°--- 4.): 121 4..

mur.
C A C A;4. ---12: 4.112.

Qgia utrobique produé’ca fun:

i æqualia. perThiz. ’ ,

. Pro-



                                                                     

Luna. Qù INTus. 37;
Paor’osnruo VIH.

I. Inaqaaliam quantitatum A.
B. major A ad eandem C ragotera

’ rationamllyaâct, quam minor B.

2. Et gade»: C ad minorem B
majarem habit ratianem quam ad

majarem aDEMONSTRATIO.
I P A R s I.

A B16 i4 8 ex hypoth.
ï utrinque (livide fer 5. C.’

16’ 8 par Lamina;

s S 5- iHoc CR in proportione

16 - 5 a 8 l 5:
l I PARS Il.’S ’30 s

a 8 la. 163D i
à. a à: Fer Lemmn a.

H06 CR in proportionc.

S h- 8 4 S l 15. LA a a 5 Pro:



                                                                     

fig. a Eucnlnu
PROTPOSIT! o” IXJ

1. Six! ÔBadeandem Cha-
ôeaat eandem ratinera ,i dia a-

" gades inter [e errait. ..
2. Etfieadem GadlIÔ’Bba-

beat eandem rationem . 111:2 iti-
dem aquale: errent.

DEMONSTRATIO.
PARS I.

A C B .C15-- 21:31.4.
Ergo-î-S IIÏ 1-5

4
’multipl. par 4.

15 il) 15.
PARS If.

C H C B I4--Is : 4 1 Is-
Ergoa i æ il:

15 a 15 amulr.pcng.
. 15 -x- 43315 -x. 4.perLcm.2.

div.per.q..
15 J) 15. pet idem Lemma 2.

. PU);

à



                                                                     

Luna Qunuus. 1 375
P1169051 1’10. X.

1. 62’ A ad C majorera raflai
mm habet quam B adeandem C ,’

erit d major uam C. "
2. At fi eadem C adBmajorem

ratwnem habaerit quam ad ’11, erit
B miner quam A.

DEvMONSTRA.TIO.A

PARS I:

mule. per 4. ’ ’

16 B 3- perLemmas.

PARS H.
C B C A.

4 4a" 4 Te
- Multipl. par 8.

a, 4’ 4 .X’

16
8 pet Lemme.

Mali



                                                                     

376 EDCLIDIS.
--- ---------»Mu1tipL PC: 16.
4. -x- 16 d. 4 .x.* 8:Lem.3.

V W div. pet a.’° 16 4 8- -
Alio modo. .

A C 3’ C ’

16----4. 4814.
figea .x. 16 64 de: 8. Thc.3.

srv-4----.-------.div. per 4.
16 B4 S. Lçmma 3.

PARS 11. d.
C .B C A.. 4 - 8 B 4. 116.

Ergo4 .x-16 4 3x. 8.Theor.4.
’ -------------- div: peu]...

16 .4 8. Lçmmag.

PRô-z



                                                                     

LIBER QUINTUS. 377

PROPOSITIO XI.
Rationes 5 qua eidem ratinai

fient eaa’em , Welfimile: w! agira.
les. inter fe [am cadet): 12e! (irai.
le: 11e! agaales.

DEMONSTRATIO.
5&8 --g-*4,: 613.
Et 10 --- 5 : 613.
buts -..4 : 1015.
nia nimir. roduétn fuma: ualia. cr

P (1 PT1150: 2. Vel fic.

8 6F1 æ-’4 Su
1o 6

5 œ 31
Ergo .8- œ a? Ax. I.

4 5Hoc en: in proportione.

8 w- 4., : 10 1 5..
PROPOSITIO X11.
Ha: eji eadem eamprima , qua

vidai potefl. .Bbh . Pro-



                                                                     

378 Eucmnw
P 11015051110 XIIIÂ

Si prima ratio fit aqualis faim.
de ramai; fieunda mm fit ma-
jor tertia’: fimiliter etiam prima
tertia majorent. -

DEMONSIT RATIO.
Sic 16 --- 8 : 1216.

Aramon-6 a: 413.
brgoxô-S 6.4.13.

(luia produâum extremprum CR mains
produâoimediorum. pet 2 Coroll.
(fheorz4.

6 Velllloc morio.

en z
Atqui? î

Ergo 4 "si

y , Erin proportione z
16 u- 8 4 4 l 5.

° Pro-



                                                                     

Luna. QuINrus. gîg
PROPOSITIO XIK

si quam" proportionalium A. B. C. D.
prima A [unit major renia C , une fe-
amda major quarta D.

si A aquali: C erit B aqualis D.
si A miner C , erit B miner D.

DEMONSTRATIO.
. "CASUS 1. a

A B C 1D
12-8: 61 4..Ergoxz -x. 4:98 .x. 6.11m,

12 4 6 Iq. . p ? 8. perLemmaa.
CASUS Il.

A B I C D.12-4: 12. l a. .E1301). ’xv 4:0 12 de. 4.)D

12 no 12 Uq. æ 12. Per Lemma 2..-

CASUS Il].

A B C D.
8 l Iz.Etc ox-12æ6-x-8.g ç 63 in
12. 6 6. Lemma 4.
j" Bbb 2 Prof



                                                                     

’38d vEllCLIDlav

P1109051 no XV.,
Si du quantitate: A à Bar

qualibas «une... lamanturjeu per-
eandem numerum multiplieentur.
[amome feu prodafla habeaantin-
ter je eandem rationem quam Ira:-
aeat pofita quantitates Agir B.

(r

DEMONSTRATIO.

A I B,
f 1: M.

Erit’8 -- 24: 4. l 122 a
(Eh produéta faut æqualîa. Theor: a;

S»C H O L’I U-M.

Si eædem quantitates A 8e B pet eun-
dcm numerum dividantur , quotientes

-1pfis quantitatibus p10pomonales erunt.

A B
f 131).

2----6 :1: 14. l 12.
P101

fifr-
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Luna Qu INTus. 368;

PROPOS 1110 XVI.
Si quatuor quantitates A. B. C.

7).;roportionales firerint, illa e-
tiam viefimproportionale: errait.

DEMONS TRATIO.

A B C D16 --.8 z: 4. l 2. h
Exit etiam Viciffim , feu permutando.

16-4; 8 l 3.
(Mia faâa multiplicatione produâq

fun: æqualia, pet Theor: 2.

SCHOLIUM.
Commode hic idemonflratur ratio in:

verla. Sint Proportionales.

A B C D.16-8: 4.12.
Exit pet Theor. I.

16 .x- zæ 8 -x. 4.
Ergo par Theor: 2.

3-1: ë! ,16- 9.3D?

B bb 3 Proi



                                                                     

382 EuCLrnzs
PROPOSITIO XVÏI.
Si compofitæ quantitate: pro-

portionales tuerait , dia gangue di-
vifæ proportionale: errant.

DEMONSTRATIOB

A B C D.16 - 12 Z: 8 l 6.
- Erit 11110qu dividendo.

161-12 q.- d 8.41.616.
- leu 4. ”* feu 2

1d quad multiplicationc probatur
par Theor. 2.

yel alio 1110110 per prop: 6 bains

16-1 12:: 8.164s
12. 6A4-- 12: 216. QDÆ.’

SCHOLIUM.
C um’ ratio converfa commode hic in.

(cri poflît , fin: proportionales.

S 16 -- 1:. : 8 l 6.
Brie convertendo

16 .2. 1 2 8 .5. 6
m-lfir 4: 811.. z.
(luia nîm: produâa fun: æqualid.

pet Theor: 2.
Pro -

....p.. . ,,,-. .

-n*.-



                                                                     

Lnnm (2111111115. 383

Pnopo sur o XVHI.
Si divifa’ quantitate: propar-

tionales faerint , illa qaoque tom-
pofita proportionales eruat.

DEMONSTRATIO.
A A B C D.4 .- 12 :1 2 l 6..

Erit componendo.
hl.4:10:44; -’12 t 6- 1 61".2

T. "f. SPer Theor: 2. cum produâa fiat æqualia, I

Aliter pet prop. 3.. hUjus.

4.-- 12: 2 l 6 )A

t 12 616511221816.

K -q .PROPOSITIO XIX.
Vide propofi 5. qua mm hac efl

eadem. .

I fi4... PRoPosrno XX.
Ha: demortflrabitar poftpr . 2 1.

,4 Pro-



                                                                     

384. EuCmes
13110903111011].
Et hac, pofilipropofl 23.

PROPOSITIO XXII.
Si firerint quelconque quantita-

te: d, B. C. (9’ aira tournera aqua-
les Ë. E. F. fuerit autem ordinate
ut AadB. fieïD adE : êta B.
ad C ita E ad F : ille ex agroalim-
teordinata" in eadem ratioae errent 5
hoc efl’dadC. ut DadF.

DEMONSTRATIO.
Pofitæ fint quantitatos I

A :3 C. Q .16 8 4. 5CD 15 F. ’

12 6 3. IItautfit 1A B D E.16-8: 12’116.

B BC E .4:615.



                                                                     

a.

LIBER QuINirus. 38;,
Exit ex æqualitate ordinata.

A .C D F.16 -- 4 : 12 l 5.
[Fer multiplicationem extremorum 8:

nzediorum juxta Theor: 2.

Aliomodo
236*821216 8----4.: 611.’

viciflim l6. V, viciflîm 16. V.
56---12: 816 8-6: 4.13.1

Atq’uie’Ëiam ’

4. .1... 3 I: 3 l 6:
Ergo 11. V.

16 -- 12 : 4 l 32
Et viciflim 16. V.

A C F.16--4:,41213.
I , [AHîfce fic demonfiratis dicit propofi- I

tic 20.
Si prima A fucrit C terri: C , etiam

quartam Dforc Cfexta F. .
SîAfitæ C. foreD il) F.
SîAfitC C. foreD 1a F.

Qyæ omnia ex prop; 14 patent fi ahi:
ma pioportio permutetur ut fit

16 -- 1 2 z: 4 l 3;
4C c c Pro.



                                                                     

386 Eucmots
PROPOSITIO XXIII.

Si faeririt Ire: quantitate: À-
B.C, (rafla ne: îD. E.F, fue-
rit autem pertaraate ut A ad B ira
E adF; Ô’atB adCitaTad’
E : ille ex aqualitate perturbata
in eadem ratioae erant je. A erit ad
C ut 9. ad F.

DEM ON 3111 1110..

Pofitœ (in: quantitates A B C.

V 16 8 2.D E F.
24. 6 - 3.

Ipmfir
16 .5.- SÏ 611 3.

Et
8 .-..- 21: 24 l 6.

Eric ex æquo .
16 .-.- 2 :1 24. l 3.

Qfia multiplicando acquiruntur pro-
duâa æqualia. Ergo pet Thcor. 2.,illæp
quantitates proportionales.

i Alio



                                                                     

LIBER. QuIN’rus. 387

Allomodo ’

16-8:6l;. 8-2:2416.Ergo Theor. I. Theor. I.
3 12016338 .x- 6. -x. 6æ2 -x. 24’

Ergo pet Ax.I.

3-2. 16:11:. .2. 24.
Adcoque par Theor. lu

A C D F;164-4.. 2 :42413.’
[milans pofitis dicit propofitio 2 1;
Si fit prima A et renia C , miam

tamtam D fore majorem (e212 F.

C’foreDæ F0’SiAfi» c.forcD6 F.

(na omnia rurfixs ex 14.V. patent ,
fi ultima propmtio pemmetur, u: fit

16 .- 24 2 2 l 3.
in

n A

Paovosrno XXIV.
Hac off eadem cum trop. 2.

que vidai potefl.

Cce 2 Pro-k



                                                                     

.538 EucL 11113 a

131.012.0511: o XXV.
Si Quatuor quantitate: A. B. C.

1D. proportionale: fuerint: maxi-
ma Afimuleum minima îD. reli-
qai: dimère: B. C. fiant! fitmpti:

majore: erant. 4
DEMONSTRATIOJ
A. B 45 C D
12 -- 4. z 9 l 3.

Permutando 16. if.
4- : 1 - -”"TÎTÎT’

ndividgndoî 7.3V.
3 - 9 : 1 1 3.

s.Atqui 91 4 3.
Ergo; 4 1. a 14A.Duæ ultima.

9 .4. 3 J) 9.:- g. C.D.
n i 3 644-9-HocËËE-Asc Bfimul «me.

a Q. E. D.
Reliquæ (équeutes novem propofitio-

nes non fun: Euclidis; pofTunt 13men ,
eadem , qua præcedentes Euclidis, faci-

lxtate demonflrari. . * ’
191164



                                                                     

71C..

Luna Qu 1N’rus. 339:

PIIROPOSITI o XXVI.
x Si prima A ad fieandamBha.
adent majorera rationna quam
tertia C ad quartant îD, haaeait
inverteado quarta î) adtertiara C
majorera rationna quant fiounda
B ad primant A. ’

DEMÔNSTRAÎIO.

A.» B ,c ID.
Sic 8-Î- 4. 6: 5 l 3.

Erit perTheor.3.
3 -X° 8 4 5 x. 4..

Ergo par Theor.

3T564W1
âEÆ).

Ccc 3 k P164



                                                                     

3921 Eucnnrs
PROPOSITIO XXVlI.

Si prima A ad [eoandara B ba-
baerit majorera rationna , quam
tertia C adquartam ED, habebit
quelque nieifim prima A ad ter-
tiam C ’, majorera rationna quant
[canada B adqaartara il).

13121101213111.1110;

A Bi c D...
511844. 4;; 13. ,
E1118 °x. 3 45 -x- 4..Th:3;

Ergo pet T hem: 4..

8 .- 5 4 4. l 3.
Q1; D.

S

- k P103].



                                                                     

LIBML Qu1 N’rus. 391
1111011051110. XXVIII.

Si prima A ad [mandant B ha-
baerit. majorera rationem quam
tenta C ad quartant 9. haoeoit
quoqae compojita prima cura fe-
ounda ad ipfam [eounaam B majo-
rera rationem quam oompofita ter-
goam quarta ad ipfam quartant

.DEMONSTRATIO.

A B C D.Sits- 4 6:51 3.tîtquoquc

3-1-4 s-i-«s .feu 12 -4 4 feu 8 13’
Quia produâum extremntum en ma.

jus pro duéto mediorum. pet Theor: 4.

Mita? l

Hocett 12 -- 4 6 8.13.
’ Pro.



                                                                     

"392 (EUCLIDIS
tPROPosllrllo XXIX.
Si prima A ad feeandara B hm

êuerit majorera rationna quant ter-
tia C ad quartant îD , [mâtoit di-
vidende prima raina: [en dernta
feounda . ad ipfam [eoundam B
raa’orera ratioaera , quam tertia
raina: [en dempta quarta adip[ant
quartant ÉD.

DEMONSTRATIIO.

A B C . D.Si: 12-4. fi 813..
i Etit quoque ’

12-:- 4
[leus b4 Dieu 5. 13.
Pu Theor. 4. Œia produâum ex-

tremorum efi majus produôto medioc
tutu. Vel miam hoc mode.

"3-3

43-Hpçelt844 4513. (1.1i. D.

pet 1111:5

Pro-Î

h



                                                                     

Luna (Luznrus. 395

PROPOSITIO XXX.

Si prima Â ad [mandant B
majorera habitent rationem , quam
tertia C ad quartant 9; motta
per rationis eanverfianem , prima
ad iplam primam mina: [en dem-
pta joconde majorera rationem
quam renia ad ipfam tertiam rai:
na: quarta.

DEMONS 1111110.

A B C D.12 - 4. 61 8 l 3.
Demonfitandum efi quod fit

12--12 1:48 8184-3.
leu 8 feu 5.

Id quad pater ex multiplicatio-
tionem : quia nim. produétum
extremorum cit minus produéto
mediorum. pet Theorema 6.

D Pro.



                                                                     

394, ’ Eucrfims

PROPOSITIO XXXI.
Si fuerint Ire: quantitate: À.

B. C. (74m9 tu: D.E.F. fitque
major ratio prima: primum A ad
fimndam B , quam primæ pape.
rima» 9 adfmmlecundam E z a
à major ratio [émanée priorumB
ad fimm renia»: C , que»: [eum-
 dæ pofleriamm E adjuam tertiam ’ *
f : Erit gangue ex æqualitate or-
dimta major ratio primæpriorum
And fimm terrien» C, quam pri-
me pofleriorum Ü . ad [uam un
fiant F.

.DEMONSTRATlo;

A B C I16 8 4.D E P.9 5 3-Sît 16.484915.
Et 8 -- 4., 15 l3.

Eritexæquo.

16 - 4.  : 9 l 3.

  Id



                                                                     

L1 un QuIN’rus. 39,4
Id quad patet ex multiplicatione , 

cum produâum extremorum fit majus
Produâo medidrum, pet Theor: 4.  

Amer,

16 -7- 8 4 9 l S.
viciflîm. 27. V.

16 -- 9V  1 315...
Et

v8 . .. 4. 4 5 I 3:
viciflim. 27. V.

8 ...f 5 4 4 l 3.
Ergo.

16 -- 9  1 4. I 3,
Vicîffim. I

16 - q g 9 l 3.
Q, E. D.

Ddd z PME 



                                                                     

5396 .L A EUCLIIDIS-

PROPQSIrloLXXIXII.

Si fin! ne: quantitates A. B. C. fi
à alia tu: Œ.E.’F. fitque ma-
jor ratio prima priorum A adjuam
[omndam B quam fioùnda’ paf]:-
riorum E adluam tomant F : ut à
ratio [encoda priomm B ad [riant
tertiam C major quam prima po-
floriorum T ad [uam [eandem E
Erit attaque ex toualitate pertur-
âala major ratio prima priomm A
ad filant tertiam C, quam prime
pojleriorum îD ad [uam tertiam F 3

DEMONSTRATIO.

A B C16 8 5D E 1:.
9 6: 4’Sit16-8 d 614:

(1:8: 8.5.5 4916g
Erîrexæqubl

16-5d914. ,
o Bai



                                                                     

Luna QUINTus. ’39;

Per Theor: 4. (Nia fcîlîcet produ-
6mm extremorum cil majus produfto
mediorum.

Alio mode.

16.4.8 B614.
Ergo 16 .x-q. 48 vxzo’.

, Et nA845 B916.
8-20 0x. 9.

Ergo.

16 4XoI4. nx.
Adeo ue116 5491 .

q PC: Theornç. 4

Ddd   P110.



                                                                     

398) EuCLmIs

PROPOSITI o .XXXIII.

Si fuerit major ratio tatin:
A ad totum’B, quam aèlati
aa’ ablamm D , erit 65 reliqui

E ad reliauum F major ratio
quam tatin: A ad toma: ’3.

fi

DEMONSTRATIO;
Sint in majori ratione rota

A. B. X
. 12 6 Sqüam partes : 4. .3 d .

Erit8-l-3 41216.
Per Theorz4.. quia produâum

extremorum cit majus produéto

mediorum. »

Pré-2

«s



                                                                     

LIBER. QuINIus; 395
PRO-PUS 1T1 o XXXIV.

S i fiant quotcanaue quantita g

in, A. TE. C. E5 alla agada:
numero 71EME. floue major
ratio prima Prioram A ad pri-
mam poflerzoram D, quam fe-
cmzda B ad focundam E: ut Ü

fèczmda ’73 ad [mondant E major,

quam tortils [ad tertiam F , a?
fic dcinceps.

1. Habelount omnes prions;
fimulA. CE. C. ad omoespojlerio-
m fîmul D. E. F. majorem ra-
tionom , quam omnes prions 3.
(Ï relio’t’a prima A, ad omnes

[raflerions E. F. rebiffa aman: .
prima T.

2. Minore»; autem gaam pri
ma primam. cd ad primam po.-

fioriorum F. «
L 3’ M41



                                                                     

goda EuCLlnxs.
3. Majorem darique quam

ultima primam Ç ad ultimam
fofleriorum’ F.

DEMONSTRATIO.
Pofitæ fint quantitates .

Primes Pofierîores.
A 1 z ’ D 6
B 8 , E 5C 4 F 3.Summæ 24. 14. à

PARS I. B-îLC Er-f-F.
24 .--- 14. m: 12 l 8. .
(P ARS Il. A .1).

24. ---- 14 a 12.1 B6.
PARS HI. C F.z4lm 14 m! 413.

Partis x a: 3 demonflratîq pende: ex
Theoremnte 4. quia produâa cxtremo-
mm fun: majora produâis medîorum.

Pars veto z demo’n Bran" par Tire. 6 ,

quia produâum extremorum cit minus
Produâo mediorum- ’

Puis LIER! QUI-NT1;
Eug



                                                                     

EU CLIDIS
ELEMENIORUM

LIE-5R SEXTUS.

ŒEFINITIONES."
I. dorade: figura rofiilineze

[mît a quæ Ôangulo: fingulo: [in-
gulis agadas boom: , arqua miam
laiera . quæ (imam angulo: aqua-
Ic’: [am , proportionalza. d

D conflîtuendam figurarum rafli-
linearum fimilitudinem requirun-
tur duæ conditiones.

1. Il: finguli fingulis inter (a (in: æ-
quales anguli A 8: D: B. 8: E: C 8: F;

z. Ut lattera circum ifios æquales au;
gaïac fint proportiomlia , (cil.

E e c CÎICI



                                                                     

4.07; E un. I D I s
Citan.D BA-..AC: FDIDF.
Cires. B. E (313.- BA Z FE lED.
ÇircaC-F BÇ  «hm: EF 11:1).

Et o fi un: ex bifce conditionîbus de-
ficîat , figuræ nulle modo erunt fimiles :
quemadmodum quadratum & altera parte
longior figura . lice: habeant omnes an-
gulos æquales . utpote reâos , quia ve-
to lama non habentprogortionalia, fi-
milia diccnda non funt.

4 z. Enzyme: figura fimbtum
in utraque figura antotedente: (’9’

conflquome: rationna: terminé

fuerint. C j . r

il) -c Il
A. B G

E r
041cmadmodum in parallelogrammîs.

ÂC. BF. 8l (mais diagonalibus in trian -
gu’



                                                                     

L1 un Snxrus. ’40;
gulis ABC. BIEF. fifitAB in prima fis

k gara ad BG (ecundæ, ficut reciproce E3
fccundt ad BC prima: , il]: dicuntur ne: y
ciprocæ.

3. Refla AB dicitur folk efle
[etundum extrayant à mediam
rationna , cum faorit ut rota dB
ad majus [ogmoptum AC. ita idem
najas [ogmentum’ fic ad mina:
[ogmomum CB.

A c n
In propofitione u. Libri Il. Eucli-

des docuit feeare lineam ira ut i: fub tota
. I linea AB de minorifegmento CB com- V

Prehcnfum fit æqualeEl majoris fegmcnti
AC: quad unum 8c idem elfe cum hac
Definitione videri potefl: ex prop: 30.VI
Unde pater Il. Il. hic inter Définitio-
Des reponi.

Cæterum 0b multiplicem illîus ufum

Geometiis hæc ProPOItio divin di-
mur.

Eee a ’4.ÂI"



                                                                     

404.7 EuCmes
4.. dltitudo ouju[que figura efl

lima perpendicularz: 14D, a6 il-
liu: ventre ad ipfam oafin w! il-
lius prodaflam demija.

Cum menfura cujufquereidebcat erre
certa determinata , non vero vaga 8c
incerta. 81 diliantia Punâi alicu’jus ver-
ticalisalînca oppofita pet certain, 8: fibî
Tempe: æqualem ac minimam menfumî
debetlineam. Sic diflantia punâiverti-
calis A alinea feu befi DE , non [neuru-
rondo efi iuxta Iineas oblique duâas AD,
AE. quia illæ quafiinfinitæ duci Foi-
funt, nec inter (e æquales flint; (cd fo-
Iummodo per’lineam perpendicularitcr
duâam AC,quæ cil certa, unica. & mini-
ma: uæ hoc in cafi; femper quærirur.
Et hæc perpendicuîaris AC. dicitur alti-
tudo trianguli ADE, fiImpta DE pro
bali: quemadmodum fumpta AD pro

i bali :



                                                                     

LI1BER Snxrus. up,-
bafi , perpendicularis ex B ad AD duêta
altitudinem exhibebit: ut 8: fumtâ AB
pro bafi fadet perpendicularis ex D ad

AB demifla. tQuia .vcro perpunâum A duci potcfi:
linea parallela ipfi DE , illa altitude di-
citur effe in iirdem paralleiis; unde fi duo
triangula (in: in Eademaltitudine idcmcfl ’

’ ac fi dicantur drain iifdemparallelis. ut
loquitur Euclides Lib. 1.

Ü

5. Ratio ex rationièu: oompom’

dicrtur , cum rationnas quantitates
- inter [e muln’plicatæ , aliquam ef-

fecerinl rationom. i
Supra noravimus rationemnihil aliud

.revcra die quam modum contincndi quo
una .quantitas aliam quantitatem contint:
ve! ab alisrontinerur ; quique non clatius,
quam par (raâïonem explimarur.

Si ergo data: fint duœ rationcs z ad; ,
8c 4 ad 5, i112 ad fraâiones rednâæ fic

’ 2 4 . . .flabunt 3-85 g- , quæ filmer le muinph.
S

c , . . I 8 .entur , obtmebltur a feu ratio 8 ad 15,

pro quæfita ratione quæ ex diiabus datis
E: e 3 ’ com-



                                                                     

4.06 I EuCLIDIs
compofita cit. Sic ratio quæ ex dupla 8:
tripla , feu ex dmbus rationibus z ad 1 8c
3 ad I , hoc CR ex duabus fraâionibus
î.& î. compofita efi , habebitur Ë. feu

l I I
ratio 6 ad 1 feu fextupla. Et fic porto de
aiiis.

Notandum autem efi mtibnum ab Eu-
clide fic diEtas quantitares Geometris
vulgo dici Denominatores , quæ in fra:
&îonum confideratione quotientum no- .

mine venire folent. b
Scd minime omittendum putamus ra-

: 8 . .tionem a feu 8 ad 5(quæ ex rariombus

E35 i. feu a ad 3 86 4. ad scomponitur)

miam hoc mode pane inveniri.

Fiat z..- 5 :1 quilibet numerus 6 19.

Tum4- 5. : "4 911;.
Dico rationem 6 ad il feu utrinque pet

eundem numerum 4. multiplicando 24 ad
4; cm: eandum cum ratione 821d 15. Si
enim fraàio 14 par 3 redu’caturad mini-

4s

b ’ ou 8 if - dmain, o un. xtur .. utrequmtur,un c
l5

" l’arc:



                                                                     

LIBER Szxrus. 4.07
pater rationcm 6 ad à effe Compofitam ex

duabus rationibus z ad 3 8: 4ad 5.

A
B...» A

c

me: omnia lineis hac ra tione applicari
pofTunt. Datæ fine duæ rationes A ad B.
8: C ad "D , rationem ex ifiis duabus
compofitam hoc mode inveniemus.-

Fiat A-B : HlI.’
Ut&CD--D: 11K.

Ratio H ad KexhiBebitratîonemlcom-
pofitam quæfitam.

Pro H affamera lice: quamlibetcunque

Iincam. vProi
C



                                                                     

408 -EuCLI’DIs

(heur: P ROPQSITIO I.
Triangula ABC. 9ER à pa-

rallelogramma BK. L . in eadem
altitudine five inter eafdem paral-
lela: eo nflituta , fiant inter le a:
bafe: BC."z EH hoc efl fibalesfint
aquales figura errent aquales: fi
bales inaquales figura erunt me-
quale: (7 guident fuma ratioaem

, fiafium.

A KD il.
x N
Ukn

B CEIH F ,G
DEMONSTRATIœ,

I. Sir bafis BC au EF. Tum trian-
"gula ABC. D EF, inter eafdem.paral.lelas
8l fuperbafibus æqualibus conflltuta inter

"a! I! f6 faut a æqualia. a. PO-



                                                                     

L1 un. saxrus. ’40;-
z. Ponatur EG d upla ipfius EF, feu B C.

Tum erunt duo DEF. DFG g æqualia :
adeoque totum D EG duplum i pfius
DEF hoc eli ABC : quia nim. bafis EG
eli dupla ipflus BC.

3. Ponatur EH dimidia barcos EF feu

BC. adeoque î- EG. Erunt duo trian-

gula DEH. DHF aaequalial : ergo DEH
erit femiflîs ipfius DEH . hocell: AB C :

8; quarta pars ipfius DEG. ’
.4; PonaturEIœ L EH. leu ï. 13E,

z 4feu à EG. fimiliter erit triangulum
a DEI 30 DIH. adeoque DE! erit æ ’z

DEH. feu DEF hocefi ABC. feu

a. DEG.
8

Et fic potto in infinitum.
Ergo abfolute triangula fe habeut ut il -

lorum bafes; i
Similitcr etiam parallelogramma , cum

d la bfum: trian ulorum.

"P 3 "9 L
PËQQ



                                                                     

2go Eucnmu
aima; PROPOSITIO Il.

Il. Si in triangqu uni lateri
CB parallela ducaton ED. hac
proportionaliter [embat lama 110
dB. (hoc eji ut fit JE - EC
;: 49 l îDB. .2. Et [i refla E0 flouait late-
ra 110.48 proportionaliter, erit
fila reliquo lateri CB parallela.

A

E D
C i BDEMONSTRATIO.

1 Pars. Ducantur reêtæ CD. BE.
èruntquc triangula X a; Y in iifdcm paral-
lelîs DE. CB a: eadem bali BD, ergo

"5 3,; L înçerfe aæqualia. , Iriang.



                                                                     

LIBER Snxrus: 4.1;
’ frri.z-Tri.xb: baf: AEjbaf: BC. hm;

leu Y

- At ui etîam
TrrZ-Tr: Y b: baf:AD (bali DE:

Ergo CAB-BC.: AD[DB. m-v;
zPars. Efiex hypothefi.

AEr-EC: ADIDB;
Atquî

AE.-lac: Z] dt.) V11
Je; AD-DB: 2l -Y- 1’ -

Ergo hifce rationibus fubfiitutis.

EritZ-X: gît!
Adeoque d triang, X :1) Y a; quia émit

flint in eadem bali ED , erunt inter ePa. c 39. L

rallelas ED. CB. - -
Q,E. 9..

Pff z fra;



                                                                     

41:. Eucnrnrs
111eot.;. PIROPOSITIO III.’

I. Si in triangnlo ABC, fait?» .
LAD angnlnm À bifariam ferons.
etiam [eeet oalm BC.. haoebunt
bali: legmenta BÏD. ŒCeandem
rationna , quam reliqua latere

B4.416. I.2. Et [i oafir jigmenta BD.
ËDC eandem habeant rationem
yuan: reli na latera BA.AC, ne
fla AD. afin fieans, etiam an-
gnlnm oppofitnm A mon bifa-
"dm.

il A Béa

.4vun



                                                                     

tv. rap.LIBER SExTus. 4.13
DEMONSTRATIO.

Pars I. Ex B ducatur BE patafiola in L
DA , 8: producatur CIA , ufque ad oc- .
curfum perpendiCularis in E: eruntque
propter parallelas EB. DA.

Ang. O æ R. quia fun: ami): il
Ang. P J) Q. extemus interne ’

l AtqÎiÜJ) P ex hypothefi. .
ErgoRID Q: Ethtus EA bœBA. 56’1’ Il

QareceritEA-AC: BDlDC "J"-
BA

Pans Il.
EflBA- AC: BDlDC. exh.
AtquidEA-AC: BD! DC.

Ergo 11.V.
BA --- AC Z: EA l AC. 214.27.

s.
Adeoque°BAæ AE. Gang. R fæ Q.

Atquiang.R æ 0l z ’I
un: an Pl 9’ ’

Ergo O æ P.
(LE. D.

t.

d la

Pif 3 Proi0.1i.



                                                                     

4.14. Eucums
www PROPOSlTlO 1V.

Triangnla [ibi mania aqui-
angula , fient fimilia; [me a]?

fief» imam lama cirai aquales an-
gnlo: baient proportionalia.

F fi.
A

.1)

6x33 E
DEMONSTRATIOÂ

Bafes CB , BE colloca in dl-
reëtum: quia jam angulus ACE
no DBE, ex hypothcfi, arum: b

un CA 8c BDparallelæ. ut 8c AE.
DE. quia ang. ABC etiam po-
intu: au E.

DE

ïProJ



                                                                     

L mu. Suxrus." 4.15
. Producantur CA 8c EDinF,

eritque AFDB parallelogram-
mum, adeoque FA c œDB 8c chu-i

» FD Jo AB.’ A
Quia in triangule FCE latus

AB cf: parallelum FE erit d a LV1.

AC--AF:: CB]BE.
- ’ DB

Et permutando. 16.V.
ACÎ-CB: DB[BE.

. DeindeQuia in triangule EFC latus
DE cit parallelum FC.

Erir FD à... DE: CB[BE.
AIS

Et vieillim. 16. V.

AB--.BC: DEIEB.

Pro-



                                                                     

11.16 ,Eucnlnts

mm: Paorosn’no V.
Si duo triangnla ABC. TEE

latera eirea omnes angulos [tairont
proportionalia , ernnt æquiangun
la , eofdem angnlo: A à fD . B à
E. F à C [marnant tonale: . qui-
bus boraologa latera jubtendnntur. A

A D

DEMONSTRATIO.
I. Ad punflzum E fiat aangulus

"’" mon B. ut 8c ad punaum F
1 angulus EF G a) C. eritque ter-

tius G æqualis tertio A.
(hl-are in triangulis fimilibus

ABC.GEF.
AB



                                                                     

LIBRE Snxrus. 4.17
AB--BC: GElEF-

Atqui etiam pet propofitionem.
AVB ----.BC :1 DE l EF.

ErgObGE-e-EF: bn.V..Adeoque cGE æ DE. mi VA

Eodem modo ab airera parte.
etiam probatur elle.

GF au DF.
Adeoque triangula DEF. GEF

habent omnia latera æqualia . fin-
gula fingulis. ergo pet 8. I.

Q .Ang. æEF au GEF au B.
Ang.ÎDFE :OGFEJOC.
Ang. IiD au G sud.

(LE. D.

G gg p Pro.



                                                                     

fluor. 6.

4.18 v Eucnmra.

PROPOSITIO V1.

Si duo triangula ABC. DEF,
huilant imam angulnm B , a-
qualem uni E , 65 latera ciroit
cum proportionalia, (hoc e]? A8
ad BU ut DE. adE’F) cranteri-

angula filli marna aquiangula.

A.

-i De-



                                                                     

LIBER Suxrus. 4.19
DEMONSTRATIO.

Ad purifia E, 8e F fiant anguli FEG.
EFG æ’quales angulis B. (hoc efi DEF)

8e C. critque tertius G æqualis tertio
2A; Et triangula ABC. GEF limilia, ait!-

b, adeoque 54’ u
AB-BCà GEjEF.

3 Arqui etiam pet propolitionenq.

ABeBC: DE[EF.
’ Ergo.cGEv.-EF: janv;

AdeoquedGE æ DE. 4.143, .
Ergo duo triangula DEF. GEF le

herbent juxta quatrain I. adeoque

Ang. DEF au GEF au i3.

Ang.DFECD sur: au c.

Ang. D æ G 30A.
Q. E. D.

G gg a Pro.



                                                                     

’ 4.20 E u c 1. 1m s
Alia Demonl’cratio.

B ter. FDatut hic angulus A 30 D. 8: latera
’circa cos proportionalia : 8c tum.

En: vel angulus B e E.
Vel B B E.
Vel Ba) E.

Ponatut I. Angulus B 4 E.

Ducatur BG , ut fiatangulus O æ DEF v
eritque P æ R.

Ergo BA - AG : EDIDF. 4.VI.
Arqui BA -- AC: BD! DE pet pro.

Ergo AU il) AC. pet 11 8c 14. V.
pars 8: totum.

Bodem mode du&a EH. demonfira-
tut angulum B non elle polie minorem
angulo E. Ergo B au E &per3z. I.

v C au F. Q E. D. ’
Pro-



                                                                     

fi*l” ’ ’ ’ *” ’ ’fi-wv’w’ w’" w W " 

Luna Suc-rus. 4:1.

PRO posn 1 o V11. mon:
Vimailiu: a]! afin.

Theor.8.lIn triangqu refiangulo ABC.
perpendicula ri: dû ab angqu re -
fla in bafin dufia , feta! triangu-
lum in duo triangula ÆDB. ÆDC

a. quæ 8mm (7’ Inti à inter [afi-

. milia.  A.

A:B DDlEMONSTRATIO.
Pars I. In Triangulis BAC. ADE.

An . B efi commums.
Ang. BAC æ ADE quia uterque raflas
bErgo C ID BAD.

Gggs . A-



                                                                     

"NI.

b32.1.

. 4. V1.

4.22 Eucmngs
. Adeoque 5 triang. BAC ADE. fimîlîa.

DCinde in triangnlis B A C. ADC.
Ang. C CR communis.

Ang. BAC ADC quia utcrque 1’683.

bErgo B 30 CA D.
Adcoque a triang. B AC.ADC fimilîa.

Il. Pars. Triangulum ADB CR fimile
lipfi BAC.

Triangulum ADC 611 fimîlc eidem
B AC.

Ergo Triangula ADE. ADC inter (è
’ faut fimilia pet 2.1; .VI. qu: hac mon de».

Pendu.

COROLLARIU M I.
Perpendicularîs ab angulo reêto in ba-

fin duêta , CR media proportionalis inter

duo bafis fegmenta. " -

DEMONSTRATIO.
Duo triangula BDA. ADC, fun: æ-

quiangula.
Ergo a BD - DA :: DAlDCL

Adeoque DA CR media préportiona-

lis inte; BD. DC, ’
CO- 

--...A---....b A



                                                                     

LlnàalSEx-rus. 4g;
COROLLARIUMJI;

Utrumlibet laterum angulugn reâum
comprchendcntium ePc medium pr0por-
tionalc inter totam bafin a: illud fegmeng
mm .bafis quad fumpto latcri ad jacet.

DEMONSTRATIO.
In triangulis fimîlibus ABC. AÊC. ’

l °BC-.-CA: ACICD.
Et in triangulis fimilibus A CE. ADE

kg 3 CB...-BA: ABKBD.

scHoLIU M.
In d educendis triangulorum propor;

* tîonibus bene notandum CR , ordine pro-
rcedcndum che abvanguüs æqualibus cirez
zquales anguios ad æquales an gulos.

P Ro-



                                                                     

p.4. EuCLmIs
mm PROPOSITIO 1X

A dam N624 AB imperatdm
parte»; abfiina’etje.

Jv’

D

A? à
CONSTRUCTIO.

Si: ’aufcrcnda pars tamia.

1. Reëtæ AB fub quoli-
ber angulo adjunge rcâam
AF , inque fila (urne circino
très partes æqualcs AD. DE,

EF. -2. Duôtæ FB ex Dduca-
tur parallcla DG.

Dico AG CIT: quæGtam
ter.

N- .... w--. u



                                                                     

Luna Snxrus. 4.2;
tertiam pattern recïtæ

AB. ’ I ’
DEMONSTRATIO.
In triangule FABlatCri F5

parallelacfl DG. .ergo aFD-- DA :: BGJGA. u"-
Etcomponendo l8. V.
FA --DA: Ban GA

’Atqui FA CH: tripla ipfius

DA.
Ergo BA eciam en; tripla

ipfius GA.
. Adeoquç AG ci’c tarti;

" parsiincæ AB.

Hhh * me



                                                                     

4.26 Eü CLIDl3
A

PRO-P081110 X.

îDatam raflai») dB jimilifer
fleure ac data alia "au 11C jean
film! in T à E.» ,

frou. 1:

Ilx . 
A i F B

» CONSTRUCTIO.
I. Jungantur datæ lineæ ad A.
z. Duétâ CB ex punais D 8c E du-

èantur du: refis: DE. EG parallelæ ipfi
CB.

Dico faâum efle quad quæritur. I

DEMONSTRATIO.

.304. ’* In triangulo AEGJinez EG. DE

t duâæ fantParallciæ.

Ergo

1

(ont parallelæ, a quia eidcm lineæ CB .



                                                                     

LIBIR SEXTUS. 4,27).
. ErgpbAF-PG: ADIDE.

Deindeex D duâa DH parallcla AB’

erit D1 Il) F0 c 8: 1H æ GB.
Eritquc in triangule DHC.

Dl. f. FG -- IH.f. GB :1 DE lEC.
Adeoque partes AF FG. GB , flint

proportionales partibus AD. DE. EÇ.

b z. v1:

c 34-1,

h Ql E. D.
SCHOLIU M.

Hinc facile parer ratio divic
dendi .lincam datam in quorum.
quelibct partes æquales: fumcndo
fcilicct in linca datæ adjunâa y
rot partes æqualcs in quot linca»
data priividcnda fit : 8: extra
râîtatesîincæ utriufque refila con-

jungendo; fi tum a divifionibus
intermediis ducantur re&æ pa-
rallclæ lineæ iam iduétæ; illæ
quæfitam facicnr divifioncm. Ex.
Gr: fitlinca ABdividcnda in [ex i
partes æqualcs.

un z Con:



                                                                     

çzS Eucnvu
ç0NSTRpCT10;

[A D E F a H B
’ x. Ipli AB jungc lub quolibctangulo
rc&am AC.

z. In linea AC fume l’es partes arqua.

les AI.IK.KL. LM.MN.NC. r
.A 3. Duc reâam CB ç inique parallclas

NA. MG.LF.KE.ID. . 1
l Dicolineam A8 feétam ech in fax par;
res æquales AD.DE.EF.FG. G H. HB .

DEMONSTRATIO.
Per propolitionem 10. linca AB fcâa

cil limiliter ac AC. -
A Atqui linea AC feéta cil in le: parte:
zqualcs.
v Ergo etiam A3 in le: æqualcspartc:

feâa erit. ls C H o L I u M H. .
Haud inconcinne linea data CD poterit

dividi in ration; datarum linearum A. B.
Con-



                                                                     

L Ilmm Sun-us; 4.29
CoNSTRuCTio.

ÏBb--------4l
E

C i l. ri DF .
r. Ex C fub quolibet angulo ducatur

méta CE 30 datæ A.

z. Et ex D rafla DE, parallelaipli

l , CE. &æclatæB.I r3. JungnturEF.
Dico reâam CE in K («Siam echin ra-

tions A ad B.
1
,- DEMOINSTRATIOR

ln tri. CKE. DKF Ergo erit pet 4,. Vl.
Ang. C. J) Dl CE.f.A---CK: DFLCIDK.’

E J) F 29,]. 6c permutando
KæK. A-o-CSCK IKD.

Hhh î Pro-



                                                                     

430 A EDÇLIDI’SW

nous. 111109051110. XI.

c . Tati:dada: re-
â’is AB.BC

.Iertiam pra-
portionalem

A in - Dinwnire.
rCONSRucTIQ

I. Dans mâtas conjungo in angulo

rafla AB C. .
z. Ad duâæ reâæ AC punâum C

excita perpendicularem C D. I
3. Lineam AB produc ufque ad oc-

curium ifiius perpendicularis in D.
Dico BD elle quæfitam pr0portionalem.

DEMONSTRATIQ
Triangulum ACE cil: reâangulum

. pet confiruft. 8: CB perpendicularis ex
"Cor: angulo reâo ad balin duêta: quæ a CH:
un» mediàiproportîonalîs inter AB a: BD. ,

Adeoque BD erit renia quæfita.
QÆ.E

Scho-



                                                                     

Lrnm Sur-rus. 4.31
r8 C H O LIU M.

Si AB lit major quam BC baud incon-
cinna erit relis ’

CONSTRUCTIO. l

Cp l

A . en B
I. Super AB delcribe Semicirculum

ACE.
I z. In illq accommodera: facunda daa

ta BC. ’
, 3. Ex C demitte perpendicularem

CD.
Dico D8 eer tertiam prOponionalem ’

quælitam. iDEMONSTRATIO.
Du&a AC erit ACB triangulum te; 1 p .

&ungulum (31.111)
Ergo erit AB -- BC : BC 18D...

pet z Cor. 8. VI.
Adcoque BD en renia quæfita.

PRO-



                                                                     

3.32 EucLIota
PROPOSIVTIO xn.

E I Tank tribusrefii: d B. BC.
D 1D quàrmm

proportianalem
TE invenire.

c a ACÔNSTRUCTIVO.

l. Datarum duas quaslibetcunque
RE. BC collocn in dircétum.

z. Tertiam AD conjungo ad pun-
iàum A , a: duc reâam DB.

3. En C duc CE parallelam BD ,
quæ produâæ A’D occurrat in E.

Dico DE elfe quælitam quatrain pro-

!zobl. 4:

r portionalem.

b . 1 ’k DEMONSTRATIO.
, In triangulo ACE lateri CE duâz e11:
parallela BD.

o un. Ergo a A3 4- BC : AD.l DE.
Adeoquc erit DE quàrta prOportiomlis.

QE. F. l Ali:



                                                                     

L 1 un Saxrus. 4.33
Alia Conflrué’tio.

A

l:

C

7* il???

GE.G CFDan: fiat ne: lineæ A. B. CD. quæ en: vel ç

vel à A. .l. LinezEF ao Ajungc FH æ Bfub quoli-
betangulo, ducaturque EH. " . l
. z. lnlineaFE fume FG Dteniæ CD. 8e ex

punôto G ducatur GK parallela ipfi EH.
Dico lineam FK elfe quai-mm quæfiram kil.

FIC fupra H , fi renia CD fit majorprima A: A:
veto FKinfraH fifi: COD A.

DEMONST RATIO.
Facile ex conmuâione pater triangula EFH.

GFK elfe fimilia: quare erit per 4.. V1.

EF-o-FH: GFIFK.
Hoceli: .A ---:- B :: CD l adquartamFK.

l E.
a

I i i Pro-



                                                                     

4.34. Eucnrnrs
mon, 5. P ROPOSITIO XlII.

un; dadas nazis AE. BC’ ,
mediam proportiènalem B D ih- l

venin. ’ i

CONSITRUCTIO.

1. Duras lineas AB. BC colla.
ca in direéturn... ’ « r

z. Super rota AC delcribc Sc-

micirculum. -.3. Ex B excita perpendicula-
rem BD nique ad Semicirculum.

Dico illam cire mediain quæ-

fitam. i

i

i iDe.



                                                                     

4.4wM-A -v-v---4w--n; H

Luisa Sanctus. 4.3;
VIDEMONSTRATÏO.

Duâis AD. DC. erit ADC
triangulum re&angulum quia
asanguins ADC el’t reétus. Et un m.
inca DE cit perpendicularis l

ex angulaireéto ad bafin du-
&a. quæ boit media proportimb -,-c..
nalis inter A8. "BC. r :1038. -

r i Q F. E.
I s C H o L 1 U M.

(mais refit: a circumferentia ’
ad diamctrum perpendiculariter
duéta. elt media proportionalis
inter fegmenta diametri.

I ii z Pro.



                                                                     

436 EUCLnns
mon Paorosrtlo XlV.

1. Parallelogmmmn æqrmlia
.X.Z. quæ unum angulum O qui
T tqualem habrnt; etiam late-
ra and æqualer angulos barbent
renflure proportionalia. (bac M

,1 dBadBGut EBadBC.
. 2. Et fi lutera bahut "âpre- I

m. parallelogramma fun: æquo. A
lia.

D I HxoY. G
A 13,0Z .

E F



                                                                     

L 1mm Sam-us. 437
pDEMQNSTùRATIO.

AIPars.P’ar.aX-- Par.Y:: ZlPar.Y. ! 7- Vi r

AtquiX-Y: ABlBG.Et. Z--Y: EBlBCul in
Ergo fubflitutis iflis rationibus.

AB-BG: EB(BC.
42 Pars. Ars-Be: manse.

El EB --BC: ZlY.)I’VI’

Ergo iflis rationibus fubflitutis.

X .... Y : Z l Y.
Adeoque b Pat: X I5 Par: Z. .

- b r4. Y;

Iii 3 me-



                                                                     

111cm.

[Oc

vide
fia, præ-
«st-den-

rem.

la 34. L.

438- V EuCL mu

Paporos l T10 XV.
1. (Æqualia triangula X. Z 9

quæ aman angulum O uni angulq
T æqualem bahut; etiam lutera
aima æquales angulor imbibant re-
ciproce proportianalia. (hoc efl A3
adBG5ut EBadBC.

z. Et latere (ï: 1346m! reti-
iprom, triangule fun: æqualia. i

DEM ON S’TRATIO. n
Duétis métis AC. .CG.:GE. .

hæc el’r. omnino eadem cum
’præœdente 5 quoniarn altriangu-
la ’funt femmes parallelogram-
morum. 8c triangula cum paral-
lelogramtriis eadem habentlate-
ra quæ demanltrationem ingre-
diuntur.

Pro:

h MŒAM-fi-æ.-n.m .



                                                                     

-xl

Luna Slerus. 4.39
PROPOSITIO.XVL Theor.

’ Il.1. Si quatuor "être A. G. F. B proportio-,
mies fuerint , refiungulnm [ab extremis A
(7’ B. erit equale reâungula fub merlus.

a. Et fi reâungulum [ab extremis fit
æquule rectangle [ab merlus, ille quatuor A ’
rafle propartiouales emm.

E en.F n p on
° lni-îl- l

AGFB
DEMONSTRATIO.

I Pars Fiat C3 AC lub extremis a:
FG Tub mediis z. illa habent angulum
A ï) F, & lattera reciprica , nimir:
AB -HF : reciproce FE I BC.
ErgoillaaL-Jla funtæqualia. A au. v1.

z Pars. [Dia AC. FG habent angu- .
lum A go F. a: film æqualia: b Ergo bu. v1.
habent lattera recip mec proportionalia. A

, Pn-



                                                                     

11mm.
t z.

4.4.0 EuCLIDIS
PROPOSITIO XVII.

I. Si ire: liriez A. F. B. pru-
i portianales- fuerint, refiangulum

nui v1.

[1’46 extremis A (7’ B erit regarde

quadrato "redire F. ,
2. Et [i refiangulum filé ex-

tremis fit æquule quadrata "redire,
tu: ille rafle proportionaler e- ,
mut.

ÎÎrÇï .

DEMONS-TRÎATIO.

V x Pars. FiatfubextremisŒ AC, 8e
a media CI GE. Q1: quia habent an-
gulum A I) G 8c lutera reciproca (cilice:
AB -- GF :1 FB. hocefi: GF l BC.

Un.*. n L

* .erunt inter le æqualia.
a Pars. El: AC. GE. (un: æqualia 8:

habent anguium A I) G. ,Ergoahabcnt
lattera reciproca.

Pto-

wh-



                                                                     

.... ...v..
pLIBER Ssx’rus. 4.4.3

SCHOLIUM.
t - V " Ezlmc’ t

A V 1 ’ propolit:
&præcer-
(lente 8
facillimc

(demon-
flr’atur

Pr.47.I.
l hoc mo-

do,

t ’ PRÆPARIA’TIO. A
aïsu’perBC cônfiituaturÎD 8E, .8615: .

A dricntur AL parallela BD Vel CET: l7
D’EÎM ONSITR ATIO.-Ém

Lineæ BC. AC; CK (untproporrio-
mies. per’8.’VI.’ " i ’ l

ErgoÎËËC. (K æ [Il AC. I 1 f.

. 11K. ’ . in i.Dcindç Line: BCJAB, 3K. font proportionniez.

Ergo 38C BIC mais]; v I
W r . in. VLA.Supra z EK IDDAC’ - C

:zlaEK-r-LB ŒDAB-i-ÇIAC. x .

W Kkkr Pro:



                                                                     

"4.4.2 EucnIDI-s-
Pnopon-rto XVIII.

m’a 6” sa?" date "a; AB defcrilrère polign-
mmr ABHLK. quaddatoimljgono CDEFG
fit finit: finilirerque pofitum.

a: f fixa?
A . B C nCONSTRUCTIO. ,

t. Datum Polygonumnreétis FC. FD
divide in triangula. I y v

lib L a. Super AB faâis tangons a BAI.
ABI æqualibus angulis DCF. CDF. e-

bn I. rit b terrine æqualis turion adeoque çtri-
H- Vl- angulum 1A3 limile triangulo FGD.

5. Eodem modo laper lateribas 1A:
IB . fiant triangula IKA. 1H A. æquian-

A gala , adeoque 8l Emilia-triangnlis FGC,

F ED. p à * . ’
Dico ABHIKelTe polygonum quæfitum.

DEM ONDSÀTRATIO. a
Pro, angulis.

Facile pater pet confituâionem angu4

l" a los



                                                                     

El

L r aux S axa-us. 4.4.3.
hennins polygoni elfe æquales angulis ale

tenus. mm. ’ i . ... i K 30 G.
Tres adI æ ad F tribus.

H J) EDuo ad B 1) ad D duobus;
Duo ad A a) ad C duobus.

Ergo omnes angulilunt æquales, aden-
Eue duo polygona funt æquiangula , 8:

militer pofita.

Pro lateribus.
In triangulis limilibus lKA. FOC : ut

8K IAB. FGD. V
Erit KA -AI: GC l CF.) V1
la: BA-AI: Dorer: 4’ ’

ï i Eritper 11.8: r6. V.

KA-AB: GCI CD.
Deindc in niangons fimilibus IAB.

FCD é me: 1H3. FED. p
EritAB - Bi :: CD l DE.

a Et ”HB--BI: EDI DF.
Ergo pet 118C 16. V:

, ais-Bit: CDlDE.
Et codem mode demonfiratur latera

circa reliques angulos elfe proportienaa

4.VI. A

dia : Ergo polygona (un: Emilia.

. E. D.
Kkk a Pro.



                                                                     

44,4, . Eu’CIÂlDIS

Thon; P R o pie SI "rio ’XlX.

Similia triangule MEC. DE]?
inter le finit in duplicatq ration:
luterum bomalogorum BC. E51-

IBl ne.
D EM’ONSTjRA T10.

. V. "saine; a 121:.
i Iplis BCA EF, fiat a renia proporl.

"L V1 tionalia BG.eritque . . -
ÈLËV. une - ne .b in duplic. rat. BC r EF.

Atqui BÇ-BGF; Itr:ABC l tr:ABG

in

r VI.

àmv. Ergo Triang: ABC a ’-1Triang: ABG
* * i in.dupl:rat:BC lEF.
h Arqui triang. ABC J)triang.DEF.

.uc. inox patebit.’ l

li ;. , . - Ergo p



                                                                     

ALIBER Sexrus. 4.4.5.. et
Ergo triang. ABC- triang. DEF ,

in dupl: rat: BCI CF.
(mod autem. lit triangulumABG J)

DEF , hoc modo’viderelicet.
l In triangulis limilibus AB C. DEF.

AB ---.BC: DE! EF. 4. V1.
Et n permutando.,, ,

AB -- DE : BC]EF. 16. V.
Atqui pet conflruétionem.’

BC-EF : EF! BG.
Ergo AB- DE: EFIBG. 11.V.

Adeoque triangula ABG. DEF ha-
bent angulum B æ E; 8c latera circa il-
lum reciproce proportionalia : Ergo

fun; e æqualia. e la VI-
- Sit deinde BC X) EF. l

Il] triangulis fimilibus ABC. DEF. A

AB .--BC: DE. EF.
Atqui BC 1) EF pet propolitionem.

l Ergo. fAB æ DE. q f r4. V.

Adeoque triangula ABC. DEF En
(e flint æqualia. I
.Atqui Cita BC & EF etiam font œqualia.

Ergo triang. ABC -... triang. DEE l v

f: DBC1CiEF. .Kkkg a.



                                                                     

446- EùCLIDIS
Arqui ratio Erratum BC. EF.eit ca- ’

dem cum rationeduplicataipforumlate-
ùrm BC. EF, ut iupra diâum cit-ad
10. Def. V.

Ergo triang. ABC triang. DEF
in dupl: rat: BC l EF. I

.COROLLARIUM.

Si treslineœ A. B. C. filerint propor-
tionales , erit triangulum X fupra primam
ut triangulum Y priori (inule fupra feelin-
dam., ut prima linon A ad tertiam C.

DEMONSTRATIÔ.
Tres liriez A. B. C. liant proportionales.

32k. Ergo A --- C a in dupliicataratione Al B.
[319. v1. Atqui X --- Y betiam in dûpl: rat: A Ï B.

and. ErgoX--Y°:AIC6 il QD.E.

. ,1 PRO-



                                                                     

Luna-figuras. 444-7
Paonosr’no XX.

I 1. Tobgoua fimiliu ABHIK.
CŒEFG dividutttur in trian-
gule, que [mit mimera æqualia a
fimilia (r tutis barrotage. .
* z. Polygonu inter je fimt in ra-
tierie duplicata luterai» bandage.

ruila AB.CD. a t *
’-!

B
V’IDEMONSTRATIO.’

r Pars :i Duâis mais 1A. BA. ut 8;
PC. FD. polygonal erunt divifa in trian-

gula. IQIOd autem illa triangnla En: numero
æqualia,’ pater .ch scholioprop. 34.. I.
quia nim. polygona æquo malta barbent

latera.’ ’ j
Qui lintfimîlia lie probatur.

* In

Theor.

l4.



                                                                     

a 6. V1.
5.4. Yl.

:4: va.

I448 En cran 1a i
In triangulis IKA. FGC. A
Ang. K ï) G. 81 lattera circa illospro-

portiomlia. , , - . r’ Er o triangulum a IKA. efi æq’ulan:

gulum limile FGC. *
I hodem mode in triangulis lIHB HLD.

Ang. HÏ Il) E, 8: lacera circa ille:

proportionalia. p . * A .
tu Ervo triangulum ’ IHB ’ si! æquianguë

D .1mn 8c limilc FEDf . ». . V
Deinde ang. KAB æ GCDÀS

KAI au GCFJ

IAB æ FCD.
Simili mode IBA à) FDC.

Ergo tertius AIE æ CFD.

Ergo triangulum IAB cit æquiangu-
t lum 8e limile FGD.

’Qupdffinttotisbomoioga ,. hoc cit
quad ita’fit quodli etrriangulum in une
polygonojad fuum’ correprndehs in alte-
ro. Ut’totriih ’polygonum adtotum pe-
lygonîuifn , k patebitvçx parte lecunda.

’ zlÎI’arângriangùla IAB,-FCD pro:

i bâta funtÏirnîliiiL. 5

ErgOc 1A 7.. rac; au (ce.
figez-’13 4-120: AB ,Cn.

: D frume



                                                                     

13

Luisa Saxrus. -L 4.4.9
Tum. l

Triangula a IKA. FGC. lunt in duplica-
ta rationelaternm 1A. FG.

- hoc dmEt triangula IAB. FED dia duplica-
. ta rationelaterum lB. FD.

I hoc cit au. ou.Ut 8: triangule IAB. FCD in dupli-
cate ratione laterum A8. CD.

Ergo e omnia triangula unius polygoni
ad omnia triangula alterius polygoni (un:
in duplicata ratione laterum homologu-
rum AB. CD. -
p Atqui omnia triângula illorum poly-
gonorum conflituunt rota Polygoua.

Ergo ipla polygona font in duplicata
ratione laterum homologorum. AB. CD.

l iCum autem etiarp fingula triangula
unius polygoni ad lingula triangula alte-
rius polygoni habent rationem duplicatam
corundem laterum AB. CD; patetilla
triangula totis polygonis elle homologa.

COR OLLARIUM.
Si fuerinr tres refit: proportionales;

, polygonum fuper prima delcriptum le ha-
bebit ad fimile polygonum laper lecunda;

’ V n Lll I vel

(hg. V1.

e n. v1.



                                                                     

4.50 E.uc1.1n1.s-
vel polygonum luper fecunda le habobit
ad polygonum laper tertia, ut prima.
proportionalis ad tertiam.

DEMONSTRATIO.
Hæc cil fers eadem cum demonlira-

tronc corollarii prop: præcedentts.

SCHOLIUM.

com-Î



                                                                     

w .7 fikrwr-w-vvvvù-v’ VW’vr .

L1 aux Snxrus. Ski.
Commode hic demenflzratur.

baud inelegans Theorema.
- , Similium polygonorum X 8c

Z , circuitus ABCDE : FGHIK ,
cum lateribus homologis A v 8: F ,
fun: in eadem ratione.

DEMONSTRATIO. .

A-F: AtFA tB..G: ArF.
C.-H:BIG.

hl cit A F.nier: 05H. iDcfi1.VI.
hocclt AIF.

Eu-K: Dr].
hecell: AjF,J q

Ergo per 1 z. .V , additis omni-
bus termmrs primis , utôc omni-’
bus feeundrs
.ATBîCTDFÎEu-FTGÎHHHC : A l r. »
hoc cil circuitus PE- ad circuimm Z. ’

Q. E. D,

L il a Pro-



                                                                     

4p. . Eucpmu z

P R op o s tf1 o XXL
-Fz;gune ABC. GHI . qu ci;

de»: figure 9E1? fun: [mâles ,
ille (’9’ inter f: fimile: man.

11men;

F

DEMONSTRATIO.
Angulùs A :0 D a) G.
. B no E a) H. .

C Jo F no I.
Ergo fignræ ABC.GHI. fun:

æquiangulæ 5 8: habent latera cir-
caæqualcs proportiomlia , quia
illa habent proportionalia latcri-

ami bus figura: DEF. Ergo afun:
fimiles. ’ *  

Pro;

f
à

P

Ï

a

i



                                                                     

aï

Luna surfils-I 453
ÈROPOSITIO xxn. me

I. si quatuor nm AE. CD. EF. GH.
propanionylcs funin: , figura fimilcs ABI.
and; LF. NH proportionales arum.

z. Et fia nais lima figura fimilc: de-
firipn fiat; i114 "En proportionules arum.

Il: MK’--”-1N A”!
a DE F6 1!

DEMONSTRATIO.
PARS I.

Data: funt AB--- CD: EF 16H.
Tr. ABI (a)----Tr.CDKiu duplic. raLËICD. a I9. V1.

tout! hl? IGH.Atqui a LF b-.-D NH ctiamin a. r. EF’GH. b 1°. W
rgo.

Tr.ABI(c) -w--Tr.CDK.- DLF l E] NH.’ cu.v. .

P A R s u. .An --- en in rubdup. m. Tr. A m z Tr. cm4. ’
hoc cit DÉFI dNHÎ

Atqui EF-«GH etîam in Iubd. r D LF ICI NH

I Ergo.  AB --- CD : EF [GH. ,  
LU g A Pro-



                                                                     

474 A Eudums
M17 phonosz’no.XX1H;

Il) C H Mai--amyle

I G parallçlo-- gammaA B V ’ AB. BF.
- inter [aH baba":I . . ramonait,(empali-

K El l F mm a;minui-
bm laterum AB ad BG à CB 4d BE.

DE ONSTRATIO.
Fiat AB - BG :- H quælibeq I;
Et-CB-BE 2 I l K.Erit ratio H ad K compofita-ex rationi -

bus AB ad BG 8: CE ad BE. vide diôta
ad 5 Def. VI.

Dèmonfirandum ergo cil eflë paralla-
lggr. AC --BF 2: H 1 K.

Œod fic probo. l
AC---BH:(a)ABIBG. BS--BF(a): CB,BE.

I ErgoAC-T-BH(:):HIL Brio-Bi? 21’s.
Br ope: 11.V.

73-11- AC-H: BFzK.
cogita Et Permutando 16. V.

cu.V.. D.. PRO-

j



                                                                     

w f rerTw-w-u-«r 7...

Luisa. Snxrlm. 4.55.

 SCHOLIU.M.

,D c
A53

4*

E

Maiorî cum

facîlitate 85
cum apparatu
mmon ea-
dem propofi-

Gtio demon-
firabîtur in
numeris , fi
parallelo-
gramm’aAC.

F BF ponantur
rcâangula.

Si: En AC latus AB a) 5.
BCœ;.

eErît Area æ r5.
DeindeEliBF latus BG æ z.

Latus BE :0 4.
e Erit Area æ 8.

Ergo": AC-ËJBF: area 15 lar. 16
Atqui ratio compofita ex rationibus 5

ad z a: 3 ad 4. etiam dat d à! feu ratio-

ncm 15 ad 8.
Ergo ratio L: AC .;. C] BF efi coma

polira ex (liais rationibus 5 and; 8: 3 ad 4. "

mm D.
V P1154



                                                                     

4.56 Eucnmls
PROPOSITIO XXIV.

In (m’y pardielogmmm AI.
parallelagmmma F K. HE. que
rima diametmm faut, ôtai (4C

fluer. 18

d’inter [a fantfimilù.

A   ï F . 3
y J.’ » L J

a M .H t x K  0 à

4 .D E I’DEMONSTRATIO.

Intrian ulis DAB 8: X. .
An   lus O en: communîs.

S 33) T

. I.  Ergo Y b ID C; lAdeoque triangula DAB 86 X fun:
æquîangulçôc fimilia. .

Bodcm



                                                                     

fiX-«Xl ce

w-.

Luna Scxrus. 4.57
Eodem mode probatur trian-

gula DIB 8c Z eflè fimilia. ’

Ergo AD -.DB : HD l DG.E: DE... DI  : DG] DE. 4m"

. Eritquç ex æquo z z. V.

AD-7.DI: HD[ DE.

Similiter ctiam probatur reli-
qua lattera eflè proportionaha:
Ergo Parallelogramma AI. HE,
fun: fimih’a.

Eod’em mode etiam demon-
firatur AI.& F K cire fimilia.

Ergo HEôcFK cfuntin’ter fa en. v1.
fimilia.

(L E. D.f

Mm m Pres



                                                                     

C. u

4.58 , Eucnmzs
f:ob1.7. PRO Po s [T10 XXV.

Conflituere reflilineum L , quad
(à fimile fimiliterque pafitum da.

’ in refîtlimo 14. à æquale alteri

datoB.

Il:

A NC D G-l m
F E K. I   N

CONSTRUCTIO.
I. Ad dati reflilinci A latus

"si CD. fiatSCEœ aipfi A. ’
b44  1’ ’ 2. Super DE fiat L-jDKæ B.

Î 3. Inter CD 8: DG quæratur
t :3. VI- c media proportionalis OH.

4.. Super DH feu ipfi æquali
IN , dcfcribatur reflilincum rL

. . l-!



                                                                     

Luna Snxrus. .459
a fimilc ipfi A. - d 58. 1v. .

Dico L eflc rcâilineum quæ.
fitum.

DE MONSTR ATIO.

Per confiruflionem fun: pro-
portionales CD. IN. DG.

Ergoe : A [La e Cor;AtquifCD-DG: ECEIŒDK. Pli
x. I

ErgoSA-L:ŒCEIŒDK. V un;
Atqui A I) 80E. ’ I
Ergo LæŒÎDKæB.

Cum autem L per confiruétio-
ncm fit fimilc A . parc: L cire te-
&ineum quæfitum.

Mmm z IPro- I.



                                                                     

460 .EùCLIDISI
PROPOSITIO XXVI. d

E lib-.9 Tarallela-
. grammafimi-

G , AC. ababentia ce»: -
mimer» angu-

-A- D [am B , mmeandem diametmm BD canfiflunt.

Theor. 1 9

DEMONSTRATIO.
Si adverfarius neget diametrum BD

’tranfire pet I , tranfeat par aliud punâum

’ H : tum duâa HE parallela BA. .

:24.VI EI’Ît BAa-AD: lbPet AtquÎBAb-AD; BGI CI.papal:
" hrgo CGH J) Gl. Parsôc totum,

°7- Vel quad CR abfurdum.
n’ v’ Ergo diameter non tranfit pet H. Ea-

dem autem demonfiratiolocum habet in
omnibus punê’cis lineæ CI, quandiu (c:

inter H 8: Imanet aliquodintervallnnx :
Ergo univerfim concludendum efl dia-
mcnum tranfire pet punâum angulare’ I ,

adeoque duo parallelogramma AC. CF ,
circa eandem diametrum confiflcre.

Q E. D.
Pro-



                                                                     

LIB:EK SEXTus. 4.6!
PROPOSITIO xxvn.xxv1u.xx1x.

Hz prolixe. tyronibu: di ci-
le: . à nulliu: fer: afin fimt.

PROPOSITIO XXX. m”

c B Trapofi.Mm re-
1 I G riflant 14.3extrema

D ac mediaD E A F ratione le.
tare in G.

CONSTRUÇTIÔ.
Dîvïde a AB in G , ut C] (ubtota AB

a: minorifegmento BG fit il) E] majoris d
fegmenti AG.

Dico faétum cfle quod quærîtur.

DEMONSTRATIO.
EAB.BG no El AG.AG.

Ergo I7. VI. .
Latera (un: reciproce proportionalîa. la;

AE.-«AC: AGIBG.
Adeoque blinea A in medîaôlextre- l, a mg

ma ratione feâa cit . v1.
M m m 5 Pro.

au. Il;



                                                                     

111m. 20

ozo.IVI

34.7. l.

u

462 ’EUCLIDIS

PROPOSITIO XXXL
62’ a lateriéus triangulz’ raflan-

gulz’ 814C , figuræ fimile: quartan-
que defiriâænmr . "211’114 quæ an-

gula rafla A opponitur æqualis
dada: reliqui: fimul’ fumptis.

Il:
G A

IF

n K. c
Ed .D.7DEMONSTRATIO.

Figuræ (uper AB. AC." BC. ponunmr
fimiles; ergo a habent inter fe rationem

. duplicatam laterum homologotum AB.
AC. BC , hoc efl’înter fe fun: ut Dm
AB. AC. B D.

Atqui Un ira (un: inter le ut fit
Ü-BC b æ Ücis AB: AC.

Ergo figura fuper BC J) figurîs fuper

AB. AC. d Scho-



                                                                     

Lz-sz Snxrus. 4.63;

SCHOLIUM. I.
mon] in prop. 47.1. demonfiratum

en: de folis quadratis hic univcrfim ap-
plicatur quibuslibet polygonis fimilibus.

. .SCHOLIUM Il.
Potcfl hæc propofirio genemliter, ut

ctîam involvat prop. 47. I. hoc modo
demonfirari.

Sun: proportionales per 2 Cor. 8.VI.
BC. AC. CK Ut 84 BC. BA. BK. l

Ergo pet Coroll. zo. VI. .
Fig. ab BC - F1331) AC : 13C] CK-.
Fig. ab BC -Fig. ab BA : 8C! 8K.

Et învertendo.

CK-- BC: Fig.ab AC [fig.abBC.
BK--- BC: Fig. ab BA .1 fig. abBÇ.

Eric per z. Vu
BK-d-KC-n BC: Fig. abAB A...Pig.ab AC. z Fig.ab BC. ’ r

Atqui BK-g. KC :0 BC.
Ergo Fig. ab AB 8: AC æ Fig.abBC.

Quart: fi ifiæ figuræ fun: quadrata , erit

me 47- 1’. . . ’
Sucre alxæ figurœ (inules en: 31. VI.

Pne-



                                                                     

’ «a. EUCLIDls

flacon u

119.1.

PROPOSITIO XXXII.

Si dan triangala dBC. TCE
ad angulum C conjunfla . duo la-
lem AE. AC [marrant parallela
lateriâas 9C. 9E1? laura vina
angula: A. 9. propartionalia a nm
reliqua illaram laiera BC. CE,
imam fadent liman; raflant.

Ar
D

DEMONSTRATIO.
Angulus A a) . ACD, propret

parallelas AB. DC.
Angulus D :0 aACD. propret

parallelas AC. DE. .
Ergo :mg. A J) D.

Cam autem latera circ’a angu-
los A. 8c D fiat proportionalia.

en:



                                                                     

W1L IB5R;SEXTUS. v 4.6;
cri: triang. bABC æquiangulun; ban
triang. DCE.

Adeoqtïeang.ABCœ DCE ,  
Ang. A æ ACD.)A’ 

Ang: A 8: ABC 1) toti ACM A ’  

ACB ACB t t
.1

Tres àng. A. ABC. ACB a)
duobus ACB ACE. .

cArquitræzs A. ABC. ACE 30 :31. 1.
2 Rcétis.

Ergo adam duo ACB. AC

. sa 2 Rcâis- *
Adeoque BC. CE fibiinvicem ’

d-jacebum in dircâum. a W L

Nânn ï Pro.



                                                                     

166 Eucnlnns
hmm; PROPOS! T10 XXXIII.

I. In æqualibu: circuli: angu-
Ii five ad perlpberiam d Ô E ,
five ad centra T ÜH, [am in
e442»; reliant mm araba: quibus
infilltmt BC.FG. * r

z. Et Seflore: BEC. F GH ,
couda» mm armât: bahut ratio.
mm.

A   E
. K

B C l F aDEMONSTRA’II’IIQ.

PARS I.
Si anguli D 8; H ad centra (in:

æqualcs; cruntarcus BC . 8c FG
ctiam (26. HI.).intcr fc æquËçs.

- lat



                                                                     

Luna SEXTUS. 4.67
Fiat jam angulus GHK æ FHG

adcoquc F HK duplus F HG hoc

cflBDC. ’ . -Tom arcus GK cri: 30 FGÇpe
tandem 26. 111) 8: totus FGK
duplus ipfius 3 G noc BC.

Bodem modofi fiat arcus KHL
un GHKf. FHG. æ BDC aden-
que» F HL triplus 890 , criant
probabitur arcum PGKL elfe cri-
plum arcus BC.

Ergo hinc univerfim concludig
mus û anguli D.8tH. (in: æquales.
cire arcus BC. FG æqualcs : Si
anguli D 8c H fint inæquàlcs.
etiam arcus cire inæqualcs , 8: hoc
iuxta quam liber multiplication
ncm. ut nim. fi Hfitduplus D ,
ctiam anus FK fit duplus BC: fi
angulus H fit triplus D. &arcum
FUKL 8c ipfius BC fittriplus: 8c
ficin infinitum: id quad idem ca
ac angulos cum arcubus cire in4ea- l
dam rationc.

Et quia anguli A. E. funtfemif°

N nn z fcs



                                                                     

4.68 -EUICI;IDIS
fcs angulorum D. H. etia’m illi
cum arcubus candcm habcbuncx

ratxonem. ’ *
PARS 2.

Hœc ex prima parte facile dea
ducitur. Seétorum DBC. HFG:
anguli G 81 Hfuntæquales : ergo
arcus BC. FG : 8c latcra DB. DG.
æqualia H5. HG: ergo fi (aper-
ponanturçongruent: Ergo Seûo-
res DBC. HFGcrunt x qu des.

Similitcr fi angulus GHK fit :0
F HG z feétores congruent, adco-
que Stator GHK æ feâori PHG
hoc BËDC: Ergo feétor PHK du
pluc cri: fefloris FHGf. ETC.

DEodem modo fi fit angulus
f HL triplus D. erit arias FGKL
triplus BC: adeoquc Scâor.
FHLKG-triplus fc&oris BËDC:
&ficininfinitum. Q.E. D. d

F;I NI3c"

hl


