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a: fidulitate, peccaturum main
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pi, tari. quidam fiera, 1’»me

un: faut; quinqua 70512 velaô

banc [ohmmada mafia: (Men.

fur , quad in Vefim mua fin:
.Academia , r pour: Axiama , quad

a furifcaufialtarum filiù volitif

Indium, 1’114 que ahana fianda

iflldlfitfld [un , fmdi
[ma . un; jure 441445:47:11:

domina.

g-qu-l -z- .



                                                                     

DE D I C ’AT 1 0;

domino. Faim maltas (à Pu-

aigu ,eruditionis Vins fifi in
bac .fladio macadam: , ut tamari-

ntù radargui pojje’ videur; a. .

24men , V iri Muflriflimi , gaffai.

aimât me. illorum vefligia laqua.

tu!» , qudiçupque bac ma
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l n ÆFATIO
AD

LECTORE M.
Lamenta demonl’trare aggra-

. die: Euclidis, lllufiris Ma.-
thcmatici , qui tum propriis in-

’ ventis , tum abaliis inventorum,
quæ paffim difpcrü’jaccbant, col-

leélionc 6c jufia ordinations Ma-
gni adaptas Geometræ 00men ,
de omni Mathcfcos optime me;
riras CR Radio: id quod abundç

. tcflatumfaciunt rot doétiflimorurn
virorum commentarii , quibus
hæc Elcmenta , quorum militas
paucos lacet, pet multacclebrata

(un: (ccula. ’Admirandæ fane .funt Tbco-
num , Proclorum , Commandi-

A . ne.

a, . ,. --n.*S-.r ...........;;a........-..»1-v-



                                                                     

.PRÆ’F’ATIO.’

norum , Clauiorum , Bettinorum,
8: aliorum nominis baud objfcuj
Mathematiçorum lucubratio-
nés, f quæ adeo fertiles fun: ac
dilucidæ, utunivctfæ Mathcfeos,
quantum imo plus quam fufiîcit;
exinde dcpromi qucant fundamcn-
ta. Quart: ego; ne 36mm agcrc
videar se aliorum folummodo re-
peterc (héla , quod. rem ’ipfam
fpcâat 85 ’bujus 0pufculi , quem
intendo, a fcopum paucis cloquar.
Omnium Mathematicor’um, qui
in thoruin’ Eu’clidis Elcrucntorum

diluèidationc ’86 idemonflrationc

poflcritati fuarn prôbarc fategerunt
induf’criam , .non nua cademquç
obfervatur methodus ,- aliis qui-
dcm (VCICÎC’mÎÔC’àb Euclide tradi-

tum nobia feulantibùs ordincrlnr;
a us



                                                                     

l

PRÆF A110:
aliis veto nori mordicus. ifli or.
dini inhærentibUS, Aicd veritatum
iis comprehenfarum max1me n2-
-turalcm . contemplamibusfconca-
tenationcm, Ego ncgleâa poile?
riorï hac demon-flira’ndi via , . illo-

tum’, qui Clariffimi Geometræ
authoritate damna: &veneratio-
ne , cama fequor; in quorum»

z partes me vcl unica hæc trahit: me
rio, quodillis, qui horum Bleu
mentorum notifia 1m quodam-
mode [une imbuti , ad fublimio-
ra "’Veterum Mathematicorum’ e-

nvolvcnda opera facilioretn longe
,fuppcditarc mihi manuduôtioncm
vidcanturôc sidi-mm. Lice; ab al-
terà parte minimefualaudedcfli-
;tueudi flint ,’ qui libèriorem incun-

tes viamêc rcrum ipfarum, quan-

A z, g .tum

men. -......-... ,,-...;..-,............-...- .. .5, V ,



                                                                     

PRIÆFATIO.’
’ (un) fieri potefl , naturalcm fe-

quentes duâum , proprio ingcnio
8c, ratiocinio liure maluerunt

n quart: Vetcris jurat: in Verba M33

giliri. V iIn quo labOrum genet: baud
pofiremo loco collocandi (une
clariffimus ChrifloPhorus Stur-

Q mius 8c Ignatius Galion Pardies,
quorum alter natione’ Germanus
in fua Mathefi enucleata’, alter
ex Galliis ortum ducens in fuis
.Elementis Gcometriæ, non folum.
Euclidis omnibus, vcrum criam
Ipræcipuis Apollonii 8c Archime-
dis ’demonflratis theorematibus ,
baud exiguam fibi apud polieros
gratiameonciliabunt 8c laudem.
Cum autcm hæc Methodus , ut
modo dixi , nos ab Antiquorum

de-

. b



                                                                     

.pRÆF AT Io.
demoni’crancli fontibus alicnos
reddamimium ’, præfcriptum Eu-

clidis potins quam alium [qui
placuit ordinemf, cui ramez) me
non’ita. manciparc in animum in-
duxi meum, ut illum allo in lo-
co invertete néfas duxerim : Si-

,quidem Benignus comperict LC!
état me non taro in demonfimnda
aliqna propofitionc fequencem 8:
nondum demonl’cratam vocarc in

auxilium; quam tamen transpo-
Efipnem baud mediocremr affer-
re facilitatem non minorli cum
brevitatc conjuné’cam videbit is ,

qui infpicere ’dignabitur noflram
demonl’crationem ad 5* Libri I pro-
pofi’tionem , eamque comme cum

Clavio, au: aliis , qui huic Pro-
pofitioni multo plus quam altcro

A 3 tante



                                                                     

P"RÆFATI.O.
tante A longiorcm acciommodarunt
demonfirationem sa cujus. prolixi-e
tas multorum tyronum vel maxi-
mum in difcendo frangit confianj
siam; præterquam quod fuæ de.
monflra’tioni immifceant æquali-
tatcm angulorum infra badin , cum
duo æqualia produâa fine latera:
qnæ vtamcn æqualitas iliius Pro-
pofitionis primarium minime faro
cit fcopum. Cui malo ab omni
parte no’fi’ram demonfirarionem

remedium. affaire putamus. Neç
huic traufponeudi mcthodo fcru-
pu-lum Mathematicorum figic ri-
gor, qui Paralogifmos, Princi-
pii petitiones ô: fic diétos Circu-
ios evitandi fludio omnem fuam
vim referens acceptam, priorum
pet poficriora haudquaquam ad; V

i mit.

-« ùfli il: l



                                                                     

PRLÆ.F A T I
mirrir demonfcrationcmu Sic è-
nim nofiris ordinatis derricnl’rra-

l rionibus , sur prOpofi doues præce-p
.denrcsï’ope lequenrium deman-
Pcratæ, harum demonl’crationi vi-

ce verfa non irerum inferviant,
in ifium sicopulum impingendi
ne laminimo quidem .laboramus
ptriculo- Capterum i plis Deman-
firationibus Merh’odum’ Algebraié

cam applicuimus Aquodammodo,’

ira (amen ne a tyronedcbiram non
rcfpuenre’arrentiorrem facile intclè

ligi pollint ; præferrim fi plagi-
nam , quam I fignorum , quibus
utimur, dabimus interpréteur 85
huic præfari’oni immediatc Tub»

jungemus infpicere non recufave-
rit: quo faétororius plurimarum
propofitionum :dcmonfirarionis

curium



                                                                     

PRÆFATIQ
curfum nullo negorio fiatim com-
prehendet.

Problematum quidam confira-
é’ciones ira difponimus , urfingulæ

illorum partes vel primo difiine
guantur intuitu ; Theoremarum
vero propofirionem Pratim difflu-
éta , fi qua: dcfiderarur , excipic
præparatio , quia claram ac perfpi-
cuam comitem haber demonl’cra-
tionem, ut ficomnibusôc Proble-
marum I 8c Theoremarum’ partibus
farisfaôtum’firabunde. (and au-
tem porro in fingulis Libris , præ-
fcrrim quinto, præf’rirumfic, non
meum fed æquum Benigni. LeéÏo-
risel’co judieium. Cujus tamcn fi-
duciæ cam non poflulo inrcrprcra-
tioncm, ac fimihi ipfi perfuaderc
velim proveé’tiorum ad alteriora

1 afpiranti



                                                                     

PRÆFATIO;
alpiranti nihil hic defiderari curio-
fitari ;j cum non Percula doétorum
palaro grata virorumcondire , ied
Tyronum Mathematici fiudii cu-
pidorum vota qualicunque hoc *
mec implere l’abore Unice habeam

inicopo; uem fi mihiaflëquide-
tut, rum ubidoneaforma cditov
rum , quorum jam diu laboravi- .
mus inopia, exemplarium delc-
âum fupplendostum quam plurië ,
mas horum Elementorum propoâ .

I firiones noxio proli’xarum nimis
demonflrarionum nudaras invo-
incro’, in clatiorem . ut fpcro pro-
ducendo lucem; abunde fururum
puro , quod mihigraruler. ’ Hilcc
vale, Benignc Leétor,& fi quid hoc
opufculum continear proficui , in
tuum verte commodum.

.* V. Ex-



                                                                     

’EXPLchTIÇ
N 0T A’RUM.
NE firman: in damanflrana’a

ardari w! minima!» injicia-
ma: maman, datant in Trajatia-
ne liéeramus fiaient, illique mm-
mm a: [guarani , qua demanjlra-
trauma areoitati infirma faci-
mu: . fignificatibnem jabjaagimw.

I.
Nota au fignifiaat aqualitatam;

a! d :0 B, idem a]; aafi 41mm d.
afl aqualaltB.

2.

Nata a: indicat majoritatem;
guarefi amarrai d ç B , inællxge

de]! major guai): B. v
3.

Signaux a minaritatem expri-
ma: quare de B figmfimâit A
afl mirior’gaarri B.

4.. Nota!



                                                                     

EXplicatio Notarum.

4" ,
Nota 4- 71e! plus fignifi’aat

Additionam 5 adeaq. 14-1-- B. la"):
fit œdcumB , 1161.46? Bfimul;

h en! Bipfi 24 addendam (je.

5. ..Nota .4- fea minus (ubtrafiia-
ne»; dirit : ’ut Â s;- B fignificet

14min!" B : w] A dampta B:
w! B ab .4 [aâtrabeaa’am fi.

6..

Si amarrai alimbi hac firmala.

A au Bi A
D au Cf ’

A414) no B 4rd C.
intelligendum a]! ab nua parte A
(7(Taeâereaddi. ut etiam’ ab al- .
tara parte C addenda»: (je ipfi’B :
(y mm primera hammam À-i-ÏD
efle agamie!» paflariari B C.
par Axiama [adirez primai.

7:2 Si



                                                                     

Explicatio Notarum;

, 7.’
Si ocra [ale afin: ml): defi.

Mia
a A æ B.)S

D au C.
A ne- D au B -:- C .

tilla fignificabit ab ana parte ÊD
luétrahi debere a!) A , ut à al: al- .
tara parte C a B , à tu»: primant i
rifiduam 11-:- T pafleriari B 4-3

C Je agada.a ’ i
Eadam formula atiam non rare

nacarat applicata [ignis N à a .
hot made.

AemDœGA
AiDmBqu

Ve].



                                                                     

,. a .- . -m- www-Fa.

Explicatîo Notamm.

à tara intelligendam efl pafl fa.
flan: additianemfiimmam 11-j- T

A rflè ml majorent in figue N ne! ,
minarêmiæ figue Il) quem firman

Nee.aliter fi Inca) A nacarat)
S ne! S (dmmbitw "Karma
(ifs-D eflemjwia figue mm! ,
muas in ligna a and!» reliraient:
Ben C. 1’qu ex mata 7 [mais
duitfaadamentm. -

9.; ,Si in materia proportionna fi

Ve! in numeris

4 0-... 8 : 3 [ 6.
denatat quantitatem A [élè’habe-I

re ad B, fient C je habet ad f2):
061711:01:14?" 4. le baiera adurante .
mm 8 , [faut 3 ad 6: adeaqm’ if];

’ quatuor (fi propariianalia.

il * 3 .i ao.*Li-’



                                                                     

Explicatio Notarum.

IO-

,Litera X cum accola: panifia
utrinque natata bac maa’a , -x - .
lignifiai multiplicat-iauem’ : ut
accurrat A -x- B. defignat A
par B multiplicandum (Je. ut ira
fiat refiaagulum dB. Eadem made
4. n x - .8’ fignzficat’4dclerc mu]. I

tipiican par 8: qua rumen mul-
tiplicatia un». fcmper allalvitur ,
ut clariu: pateat ex quanam mule
tiplicatione aliquad produâ’um fit

generatum. ;
’II.

Nota D, cujus mania laiera
fun! aqualia, fignificat Quadra-
tum; ut E1 118 idem efi ac .Qm-
dratum dB.

12. i
Notaû. cujus lutera fimt’in.

aqualia , denatat Tarallelagram-
mura Reliangulum, val fimplici-

i i Ier

A -afl-



                                                                     

.Explicatio Notaru m. -
ter Reiîangulum; ut [i occlura!

C30D, idem erit. ac Regain-
lum 0D.

, 1 3.Nota J fignifica’t raa’icem ali.

cujus quantitatis 3 ut J dB . deè
flûtai ex dB extrahandum efle ra-
dicem: fimiliter J 12 ruait. a: ex
1 z extrahatur radina. qua nazi a.
liter quarra per J I 2 aefigaatur.

14.. ,la demanfiratianilu: non pan:
ci: quadam litera accurrunt , -in- a
fra je invicemfcripta. cum lima
intermedia ,- quadulique in germe
fignificat inferiara luperiariâu: ef-
je. aqualia 5 ac prainde inferiara
in lacum luperiarum eflefubjiituen-
da ac ulurpanda: quemadmadum
hac in fiacre etiam natavimu: ad
demanflratianem Caju: 3. ’fPra-

’ pafit. 35. Il]. la quad criant in
frape]. 36.111. probe ramadans.

la



                                                                     

Explicatio Notamm.

Similiter in Trapartioniau: bile
aâjnvandum efl âme , accouda
ana quantitas collocatur [upra a.
lima: "me inferiarem legandam
efi pro fuperiori, cum [apparian-

’ ,turinter [e aqualesifle: Exe’mplo
[il demonfiratia propofitionis 3, V1.
que efi pag. 4.1 1. qua fic haut,

Tri.Z-- Tri X: AE] BC.’

feu Y. fi .dicendum efl Triangulqu Z fi ba-
êet ad Triangulum X hoc efl Trian-
gulum I: [tout bafis AE [e hale:
ad bafin B0.

I f.

Pro cirationiluo marginalilua
notaadum-primum mimeront mi-
norera lignificare propofitionem ,
jecuna’um Vera majorera deuatare
lilrum: ut 4.. 111. quantum pro-
pofù’ionem Liori terni droit: (7’15:

- paru in amoraux alita.

EU-

ç......- fi ..



                                                                     

EU c L11) 13) 5

I ELEMENabnuM
un: rainure.” ï’f

Vin Ifcientiæ humer: faluni-
* modo moraine, in: cogni-î
- tic. ævztcrtis 8C indu-g
bisais Lieder a principiis, omnem
Ve! leviŒmæ dubitaiionis difcu;
si: achalait); Mathematica proè
cul dubio difciplinæ maxima tout
jure hoc fibiv vendicanr nomen;
Cam cnim in aiiis difciplinis rom
fzpc de conclufionibns mon aliam
0b sauta-m quam principioruni
ambiguitatem contentionis ferra
recipmcetur ; Mathematica: vol
oh bariolant illis palmam prix;
ripîunr. quad- oonclnfiones cf;
feraut.«non ex verifimilibus a:
fleuron: emeudicantibus . fed en
fimpliciflimis 8: inconeuflis dodu-
étau principiis. Qîid’enim and:

. . i tu-



                                                                     

"iw W Erg-errois " t
radiai 8: "venturis i’ propagation!
magie contrarions, quam in hali-
cujus materiæ .perrraâtarione ide
varia 8: nunquam fore libi (imi-
li vocum lignification: (rupins re-
petita difpuratio? Œid nos in
majorera cil-ca conclufiones dei,-
çir fluétuarionem. quam fi ilas
[uperflruamus aflèrrionibus au:
temere infamie, au: non probav
ris? quorum unurn (i contingar a
verirare reecdenres in turpiflîç
mum incidimus ’errorem 5 quad
fi vero alter-Eus famine prcmenres
vefligia yerirarem afièquimur .
non firmum noi’rrum rariocinium
fed cafum nos ce deduxifl’e cerro
catins exifiimandurn cit.
I A quo duplici virio Mathe-
mariai (en: omnino præliirerunr
Iiberos , mm Definirionum rua-
mm claritate omnem vocabula-
rum &rerminorum ,, quasin de.
monitrarionurn progrefl’u adiri-
bcnr r ambiguisatem comme:

. i tout

M»...-...V



                                                                     

. .vwm. . . . .*-* .

LIBER. Prunus; . a
tain præmifl’orum Axiomaturn
evidcntia 8c narurali certirudine
firmiflîrnum demonflmionibus

’ fubflrueudo fundamenrum. t
Hinc et! quad fludia Marthe;

mariez, ex primis a: fimpliciflîa
mie emergenriaprincipiis ad tain
fublimc perfeâionin faifigiurn .
proveéta cernere licer. Hinc et!
quad illæ mention, qué in fuo
initiosrquafi nativiraris momon.
to bumi repere 8c pulverem hui-g
ber: videnrur. une: terra pet
acrem voliranres, ad ipfum Coca
lum afeendant. illiusque aliisin.
acccflà areau: inconcufiis alcali
fui fubjicianrlegibus. A

Harum autem Principiorum I
quibus rota Marbelis 0mm . pro.
gr’efl’uin,’ omnemquc qua emi-

ne: cvidenriam acceptarn . refera
rc deber,» genera funrjrria: De-
finiriones. Panama.- Axiomata. a

’A a . riflai



                                                                     

a. l, Eucmota.
I’DEFISÏTIONES.
a. .?Mlïam e11. raja: par:

railla. ’ I .- Fade mirâmes tale..punâum in
min mon minime dlrî. Quicqnid ’
quina au, am ad Spiritum refertur au:
adcorpus: nemo aunera facile fibi per-
faadebir feienrias Mathematica: Spiri-
t’um au: res f irituales a: omnî materia
tarentes pro fige fabjeâo aubinere ,5 cum
a a! decorpore quateuus menfuram 8c ad
à: coupon proportionnai aliquàm ad-
mittît z and: paner 0mn: pnnâum quark »
mauvis mon: coucipiat’ur , patina: ad

A corpus . clic ipium-çorpus a: arque ac cor-

rrinamadmittere dimenfiouem , le.
ongiruditiem Iatirudinem 8c profundira-

rem : licetenim punch poffint occurrere I
Idea minuta , ut harum dîmenfionum
accorant difiinâio vei intenfiifimam fen-
iilum foliotaient , languir ramon parera.
rem rimmfirammcagirationem macf-
Êœgïm. hmm ramper in Mis «flinguer:

. . dextramafinifin, orme:
rem a inferiori.

Si vero ab mis punais in nofira ce.

x

n44 .4...

.h «v,- ,-

-.........,;an



                                                                     

Luna Paume. e
gentiane ninamifl’am dinxenfionem à.
thalamus, canaque lice: iflis proprîam
&fapperînhzrentem . inilIis non con-
fideremus , obtînemus punâa Mathe-
matica; qu: ad fenfom, noflrum relata
«nidifiai: sans impreflb vefiigio aligne
modo defignari poflîmt , in quo [5:11qu
dubium reluquant , mmm longitude Ia-
ümdinem (mm nec ne . an veto latitu-
de longitudiœm excedat :6: utrum qua:-
libct ex bis profunditete fit major. v

2. Lina «me 1022911140 [flint

fini: expert. . I

4M
memadmodum a parte reî non de:

tu: puma: ouadi prorfuidihæeàfiône:
carens , in nec dam: En: longitudîrfis
tantum capa: 1 (pare «jam pet abim-
âionem in lima: unau: tamtam confide-
nnius dimenfionem ramdam longituo
dînem , fepofira latitudine cum profim-
dime. M cujus confidentie’nk imita.
floues: in commuai vitæ du dm r9?-
. 4- A 5  ’ ’ bu!



                                                                     

a E U c r. 1 n r a -
bus menfuràndîs folummodo applîedd

mus [ecundum longitudinem , reliquîs
dimenfionibus in latitudinem 8: profimdi-
tatem negleâkîa.

Cæterum lineæ generatîonem hoc
mode coneipere licet. Si Confideremns
punâum quoddam in aliquo loco con-
fiitutum inde moveri incipere -, in ut
motus fui*vifibile relînquat vefligîum;
illud nobis exhibebit lineam hoc modo
generatam.

. (Lui; autem illud punâum ab analo-
eo ad alium moveeîpotefl vel pet vîam
reâam vel pet curum, utividereefl in
lineis A B. C D , inde oritur fine: di-
vifioin Reflux! vel Cumul). e

3. Lime un»: renviai [in
punfld.

Hoc facile întellîgîtur ex fine: in
V allara generatîone; quad nimîrum idem

illud punâum quad indprincipîo fui mo-
tus en: in loco A vel C , in fine per-
veniat ac (bailla: in loco B vcl D.

. I 4.. Lima rafla cl), que ex que
[tu interjeta: pauma. . v4

4 æ-w

üqà .d-K.



                                                                     

Luna Prunus; i7.
Ve! cujus panda extrema chambrant

mais media ,
[Vel minimaearum. que punâoad
nana: duci pomme. luxe: Aubin):-

. em-
Ex quibus pet definîtîones contrarias

facile innotçfcit quznam fit Linacum.

5. Superficie: a)? que longitu;
dinar» latitudinemquetantum hm

in. ’ d

"B CSîcut non datur panama enflamma:
nec fine: cum un: tantum dîmenfione,
fic etiam a parte Ici non data: fuperficies
cum düabu: , le. longitudine a: latitu-

udinetantum, fçclnfz profimditate , Il;
îdcîreo nofiro tantum Cogiundim o p
reliquîs repu-azur ac in empote non con-

dam. v Suè-

4 J



                                                                     

fis ,Î 1EIICL.ID.18.;..Ë.
Souperficiei autem generationCm hac

mime contigu! pomma.
Cogitemus punâum A verfus parme

înferiores factum defcripvfiffe lineam re-

fiam A3; deinde tandem lineam A8
moveri incîpere valus partes dextræ’,
«lance rince A3 pervenîat ad locum DC.
Pare: iflo matu punâum A deferipfifl’e
lineam AD , 8: punâumB linetm BC ;
quemadmodum etîam omnja, punâà in.
termedia limez AB funslîneas ’defcripA

fifre concipîendum en: ut ex tali matu
fine: AB gencrata fit Superficies

"M. n... 4,.N il x

6. Juperfi’ciei un») entama

film am. 0 LI
. Quod fade intimer-citer: mis quæ

erre: fupCrficiei generationem mode di-

àa (ont. a , r(Lacmadmodum autem antea pro div
ver!) motus via vidimus lineam generi-
rr aut Reâam au: curvam ;. codeur etiam
modo; pet diverfum lino: motum fu-
perfiucs defcribitur au: Rcâa feu Plana

au: Curva. l v7 2’14!



                                                                     

Luna. Panna. P9
7. Tian» [ùperfitits (Je. que

a: 4’41" [un interjeta "au.

041: ante: de lineareâa au: (une;
(influer hic :çplieari pomme. d

Hinc nulle argutie intelligîtur, ouf
mm (à (apatrides cum.

8. T’Ianus auteur engaine cf!
durant liman" in plana fa 1111:4
ne Imgmtiæm à mon indireflum

jacentàm, alteriulr aialler’dmiiii

climtia. o I;

Ad confiituendum angulum . planum
feuangulum in fuperficîe, requxritur. .

. du: fine: fc mutuo tannant. "

x au , B a z. Ut 1



                                                                     

ce; EUCLIDIS
a. Ut non. jaceanr. in diteâum, (cd

umadalteram incliner. ’
Quemadmodumiutramque banc con-

ditionem cerner: licet in an lo CAB,
ubi duæ lineæ AC. AB , (e invicem
tangentes in punâo A, non jacent in
dirçétum ,’ lad ad le mutuo inclinant.

Non autem pandores nec pintes dua-
bus ad angulum planum exiguntur lineæ;

Non pandores , quia fi unica ifla li-
ne: dividatur in duas, du: illa: fibi ja-
çebunt in direEtnm; id quad repugnat fe-
eundæ conditioni. .

Non pluies, quia ex a gr: tertia AD,-
fi cum reliquis in code lit plana, non
unum (cd duos fadet angulos DAC.
CAB: fi veto fit extra planum reliqua-
tum linearum, non angulum facietpla-
num, fed folidum, cujus Definitionem
Enclideslibro x1. tradit.

Qfia jam natura anguli planî confifiit
in duarum linearum ad le invicem incli-
natione , atet anguli alicuj us quantitatem
non confi etc in majori vel minori lon-
gitudine linearum: fed tantum in illa-
mm majori vel minoriinclinatîone; duæ
cairn linea; majores candem poilant ha,
ben; inclinationem cum duabus minori.’

’ bus.



                                                                     

LIBER PRIMUS; .ia’
bus, minime mutata anguli quantitate.
. Deinde notandum Geametras ad de-

. fignandum aliquem angulum. tres adiri-
bere literas , quarum media pun&um
denotat ad. quad lineæ angulum condi-
nentes concurrunt. Ut ad denominand
dam apgulum qui ad .punâum A , con-
flituituraduabuslineîs AC. AB. [albi-
tut angulus CAB : vel ab altera patte
angulua DAC cit qui in punâo A

alineis AD. AC. *Nos autem brevîtatis,& Perfpicuitatis
gratia in fequentibus non femel loco
trium literarum angulo delîgnando adial-
bemus unam ipfi infcrîptam.

" Utad nominandum angulum BAC:
efleremns angulum P. fic etiam locaand
guli. CAB fetibemus angulum 0. l

l 9. Cam autan: continente: un;
galant lineefuerint "au . "(fig
[incas appellatur anguha.

Accedit Euclides ad anguli divîlionem.’

Supra vidimus linearum "duo elfe genet-a ,
’ fcilicet illas elfe vel reâas , vel curvas.

Quîa autem illæ tribus diverlîs médis

raflant conjungi, (et velteâa cum fifi

’ B A " au



                                                                     

, qui hmm, un en taureau (in:

’13. . Eucntnxs
l au: velreâacumœtva; velcurvacum.

eut-va; bine miam tria orinntut ungulo.

[un genets. L
Primus quippe eafus fuppeditat angu-

1mn te&ilinenm , cujus Definitionem
hic tradît Euclides.

Secundus calus nabis da: ulum
mixtiline’um, cujus mentionemaxâfiam
vîdemus in Libta III. Tertius denique
Gains confiituit angulum curvilineum.

Io. Cam axera refila AB refit
CÉD infiflem’ dans Angelo: 4B0.

113D æquales inter lefaeit; Re-
flux ejl «taque agnelin»; angula-
tum: à infiflem refila AB une-
me Terpendiealaris lime 67).
mi infiflit. ’ a

a un V
r .Anguli ARC. ABD dieuntut reâi,

m-
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Luna Prunus. 13
infillit. ut abunapatte non magis incli.
net verras BC quam ab alter: parte ver-3
fus BD;

11. Chalut «plus EBC e]?
qui relia ARC major dl. ,

.12. Arum: une EBîD . qui
relia ABÎD miner efl.

In tribus Mike definitionibus Euclide:
tradit anguli reâilinei fubdiirifianem

etitam a triplici linearum indinationis
arma: que: ab attaque patte vol cil: æ-

qualis; vel ab nm parte major airera; vel
ab un: patte minot alterna ut in Sche-
nme videra cil.

I ’13. - Termine: qflquod élimina

efl «Imam. .t
- B 3. * Ut



                                                                     

’14. :Ëucnfnts ’
Ut punâum lineæ: linea faperficieii

ruperficies corparis.

14.. Figurez plana efl [aperfieies
plana , and rne! plumier 1mm un-
digue Ierminata.

Cam lineæ fint vel reflue vel curvaë," ,
illzque tribus modis polIint conjungi;
figutarum planarum inde oriuntur ne:

fpeeies. j nCurvilineæ , qu: vel una vel pluribus
curvîs tetminantur. Una terminatur cir-
culus , cujus definitionem fiatim tradit

Euclides. l A vV Mixtilineæ, que partim carvis par;
tim reâis terminantur : hue pertinent
femicirculus 8: fegmentum Circuli.

Reâilineæ qu: folie reâis terminan-
ptur, qua: comprehendunt omnia poly- »
gona live regularia fiveirrcgulatia.

15. Circulu: eflfigum plana
filé une lima cama ŒCF rom-
prehenfd, que «remuer Teripbe-
ria: adquam ab une punfla 11 ea-
rum que faire figurant [am polî-

. , ’ ’ 14,



                                                                     

, Luna Palmas. 17
’ tu , mues ardentes refît dB.-
h Ail). 44E, AC inter [a effila!!!
’ leur.

Propanit Euclides definitionem Cir;
culi jam delcripti, cujusjdelineationemî
& genetationem hoc mode concipere l
polTumus. Duëta fit quælibet reâa lima,

I AB. cujus una extremitas Aponaturimw
mata 8: aflixa plana; altera veto extreJ
mitas B cum tata linea moveatur cit-ca»
punâum A, perlot: AD.IAE. AC.
AF , douce tandem redeat ad locutrï
A8, unde moveti coupent: ifia linea
AB hâc eireumduâione defcribet cir-

cnlum BDBCF- - i iEx qua’ delcriptionis forma pare:
omnes Radios cujuslibet Circulieliein-
ter le æqmles: cum liriez AB, cujus?
circumvalutio circula artum dcdit, pet

omnia



                                                                     

:6 EuCLtnta
omnialoca. AD. AE..AC 8l Emilia
tranfiit , ladeoque punâum»B fuit ali-
quando in punâis D. E. C. &c. aden-
quelineæ AD. AE AC. funt æquales
eidem lineæ AB.

Hinc jam etiam immediatc fequitur
omnia punôta circumfetentiæ DCFB
æqualiter difiare a purifia A. .

. l16. 111M aure»: purifiant A
centrera eirenli muer.

17. minuter Cirealiefl refila
gulden BC per Centrer» A du-
tîe, beurrinque in punais B. C.

eripberia’ terminera; gazé Cir-

eulum bifariam fera. l
. Utlinea in Circule thêta fitDiameo

ter du!!! requituntut conditionnes. n
A I. Ut tranfeat par centmm.

H. Ut ab attaque parte terminent:
in peripheria.

Adeoque omnis linea. harum nul-
hm aut tmtum unam habens conditio-
num. Diameter dici nullomodo pareil;

CæŒtumDiametrurn circulant dinde.

’ ; . ’ r6

a de-



                                                                     

Luna. Prunus. 17
te bifatiam pater: ex eo quad trahies:
par Circuli punâum, quad ex omnibus ’
medium cil :- quia feilicet cit medium
omnium Diametrorum quæ in Circulo

duci poilant. .-Sequitut jam (ecunda fpecies figura;-
tum, trempe mixtilineæ.

18.- Semieireulus auteur BDE
C481)? figura, que continetur
[ab fDiametro BC, à dimidiç
eireumfiremia BTEC. «

19. Segmenlum eirmli efl fige.
r4 que cantinetur filé qmltâet ra.

(in circula inferipta à
peripherie.

Segmentum , exclula famicirculo, cil:
duplex , vel majus Semicirculo ,, Ve!
minus.

Segmentum mains ellilludinquo te-
peritur centrum.

Segmentum .minua cil illud quad cean

tram non cantiner.
Nune Euclides aggreditut tertùm (En;

(tout figurerait: rcâiHnearum.

i 3.9011? r



                                                                     

:8 pEueLtnts:
zo. Reè’iilinere figure fient que: ’

filé rem: lineis commenter. .’

Difiinguuntut autem rurfus bæ figu-
næ teailincæ in tres fpecies; vel enim
funt Trilatetæ; vel Quadrilateræ; vel
Multilateræ.

2L Trilètene guident I figura
faut, que [ab tribus.

22. glandulaire mm que [ne
quatuor.

23. Multilateræ denique que
[ah planèzes que»: quatuor refila
pamprehendumur.

Gennrali vocabulo iræ dîçuntur Multi-

laterz ad infinitam nominum evitandam
multitudinem.
. Jam cum figurarum reâilînearum prî-

mam fpeciem confiituant figuræ Trila.-
tare; (en vulgafic diâa Triangula ,
illarum divifionem proponit Euclides;

’ petitam ex confideratione tum laterum ,
tum angulorum , quorum numerus (ne
ë; in omnibus figuris rectilineis) cil;

’. . ï gifla?



                                                                     

Luna Prunus". a;
èqualis: quippc triangulum tot canti-
nctangulas’ quotlatera; ’ V

Triangulum refpeâu latetutn ’ell un" I
4 plex; Æquilaterum, Hofceles, 8c Sca-

lenum.

34v fringua,» agailateram’
t1? a W404 "la laiera babel agnelin.

l
A. . .

1; dI 25’. Ifafcele: auteur. and du
tannera baba agualia A . 40.:

A.

a. a us. sur



                                                                     

de - Eucntnrs.
il 26.. Sealenura’deniqae gaudiria

inaqualia Met laiera.

D

j SeCundaTriangulotum divilîo pta fitn-
damento liabetrtres angulorum fpecies 3
fc irreâum,obtufum 8c acutum; bine enim
Trianrgulum divîditut in Reâangulum g
Obtu angulums 8c Acutangulurn.

r ,37. Fiangulam refiangulma e11,
flinguera baht engainas "dans

à

.A.

w V - :8. 08

t . un; ,9 ,.z....-W-.-.a-A



                                                                     

-.--e,.-v .- a

tu". Parnasse si
’28. Obtafangulum efl . quad.-

I qui baht engaina: du:
fin id efl majorera rem.

29. Amtangalum daignant)
ires angelot F .G. H. babel 45.1
tu. be: efl. minores refile.-

G Il ilsequitur jam feeunda .fpecies
tum reâilinearum : [cilicet Figure (Lu:-

. drilateræ. Ha: autem ab Euclide recen-
lëntur quinquas. miadtatum à figura al.
tara parte lon ior; VRhombus; Rit

livides; de. tupaïa. .

a. «aux» et; il
guâkteâgflànflngæf a

C; 31.14..



                                                                     

a: . Eucntnts
b 31. alitera parte longier
ra efl , que refiaagala guidera. à
aquiletera mon efl.

L-
32. Ramée: durera. que é-

!WIJ’GM guidera. jed reliage]:

W47?

33. Rliambeides . au; ad.-
oerla à laura à angelot agnelle
inter le habens . aeque aquitaine
gfl , . tuque "lingule.

a. i affres



                                                                     

L I une. Pr; 1 Mus. 2’

n 34.. Trapezia darique fienter
relique figura quadrilatera . que
adnullam ex quatuor (amenderai:
6:4: referri payait, ’

D
3;. Relie lima parallela [En

jeqaidiflantes dB. 09 [une , que
in eedem plane exijlenteeâ’ arrim-
qae in infinitum graduât , adent.-
glem dilîantiam a fi inw’eem ma-

rrent, manta 5 Mecque manquera
, (amarrent.

A Bc J)Non amnes lineæ , que nunquam l
poncutrunt , pataude dicendæ lune;

7 v ’ une



                                                                     

u À Emma-tc-
aux: dentu: lineæ , u: lice: 5mn! in in-
finimm producantur, in ut ad f: mutuo
in infinitum magis ac magis accedam ,
maquant) tamen cancanent; ut Hyper-
bola 8: reâa lînèa ; (louchois 8: «a:
linga; Du: æqualcs Parabolæ circa eau-
dcm Diametrum: quæ idcirco negun-

m dicendæ (un! parallelæ.
Unde facile manifeflum cvaditad n24.

Imam parallelifmi ncceflatio requiri æ-
quzfem ab omni parte difiantiam: quam
conditionem ab Euclide omîtfam nos
au céleberrimo Tacqueto adjecimus.

x Cacmmlinearum parallelatum, qua:
Endides ut jam defcriptas confident 4,
gencrationem ç: dclîneationem .duobuÏc

amodia conciperc Pofiumus.

W

D

nA, » E
P

B

n:-



                                                                     

Luna. Prunus. 4,.
Prunus Moous.

Ponamus lincam ÇA perpendiculari-
tçx infifiere limez AB; ut angulus CAB
fit mans; deindc cogitcmuslineatn C4
nm fuâ extremitatc niovèri’fuper lineam

A3, ut femperipfi marient perpendicu-
laris; fi jam [inca ÇA hoc fuo inotu pet.
venait in DE, puné’cum C dèfériptam

xelin ne: lineamiCD , qua: nunquam
pote magis tccederealinéa A8, nec ad
ipfim propius accedere, cum [inca AC
durantc fuo matu [empa- fucrit cadcm a:
fibi œqualis : adcoquclinca CD in omni-
bus fuis punais manet cum AB in ca;
dem difiantîa, 8: fi iflc motus lige:
CA in infinitum duraret , etiam lima
CD in infinitum ab AB difiaxet, .adeo-
ne nunquam cum "la concurreifcp un-
e jam certo concludere lice: lineam CD

hoc modo genegatam une: A8 elfe pa-

ulielam. ’ i i I .
Deindc cum jam confie: lineam CD

non polie mugis in une punéto addi-
neam AB acccdcre zut ab illa recedcra
quam in alio, faquitui’ lineam CD ad.
lima: CF , ÇA babcre z ualcm inclina-g
simula. «icaque pcr d ’tioncm Pers

, - D M!



                                                                     

16 En ct. 1 p l a
pendiçularî; angulum DCA cflè nanan,"

8: çqualem angqu CAB qui pofitus e11:
sans; adeoque duos angulos intçrioreç
ACDÂ ÇAB,’ fimul fumtos cm: æquales

duoinus mais. Id quad natura paraflela-
mm AH. (Il) ration; dçfçriptaruçn
main? .rçquîïïte

Secunous Magnus;
Ad fine: KL punâum A concilia-4

g): faâa [inca AÇ Perpendicuhris , qu;
i’çct in infinicnm producatur, mm am
inclinatioucm quarta ad A15. AL
flua vautçm priimque agnus çfl)

A ’ çum



                                                                     

1.13121 Puma; a?
étira ngufi quantifias non in inajôri un!

mon ünentum iongitudine , fini in
majori ne! .minori inclinatione confinai.

,Deinde ex aliq quovis punêto B cogi-
, icmus duci Iineam perpendicuhrem BD;

qui: etîam lice: iufiniie piotrahatur , nim-
quam aiiam acquittât intimaient!!! à!) i114
quam jamhabercdlineas 8K. 8E. ’

Cumjam linga AC in infinitum prod
flafla non pôflit afcendeie varias (tape;
fiera nec defcendere vérins inferiora: fi-
militer linea B D adam in infinitum con-
èînuara nec aidera nec demifliora pâmé

poflit ,1 neœflat’io fequîtut ilias lima!
AC. BD ’fempet fènaturas tandem. si
fe inviccm diflanfiamneceoncùtreie poiré
nnquam; adeoque îuxta liant definitio-
hem illas elfe parallelas.

36. Tamilelagiamfiuni il? f1
guru qædlniiatam 44:64

i fin: lama faut parfilais quia
a diflantia. l I A. 37. Cm» mm Inpdrdllelagüimfi

TiamettrBîDdafia fnerit. du;
que "à: CF . HK lateriàd: [niJ
Mlle]: jaunie! mimant» in d-

- D 3 M



                                                                     

58- Eucmms
m (Manque purifia G , in: ut pan.
rallelagrammum dzflributam n in
quarta" parallalogramma; il a per
me minuter non Iranfit. [ci].-

AG. GE. appellantur amplemen-
t; emmi que cirre miametrum
cmfiflimt. ut HECK.

P osr ULA en.”
I, 1. Tajluletur a garais purifia "
and quadvi: M580! B «en»
liment» dB d’une. k i



                                                                     

- ,w feu-r:- o
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Luna PRIMES. 1,
à. Et terminatam raflant

3’»;th rafla pruine?" in O,

. ,. B, , c,
g. Et gavois «nm d 0m,

  liber radia dB. 10,119. 11E."
drain»: delrrih’re.

D; a. «à



                                                                     

go ’ È u ’c r. 1 n 1 s

A x o M AIT A2

1. Que [fait adam æqudlid,
(5 interfi [tout agitait).
i z. Si aqualièu: æqualia 4d.
daùtur , tout d’un: agada.

g. Si 41v quidam caquait):
damant!" , influa 7111:1:me

«gadin. . -
4. Si inæqulibu: æqualia ad4

jefid fiat, tout [am impala.
ç. Si 4è imqmdzètas æqualid

tablard fiat, reliquat finet ind- ’

quint;
6. Et que qufdem fin: du.

A pliait: , inter]? [am aqualia.

Idem intelligendum de triplicibus;
quadruplicibug, quintupliicibus fic in
infinimg

: 1 A. 1 Et
L4,. n74 ------*-.-.; -



                                                                     

Luna P3131118;
7. Et que ajufdem fiat (li-Î

mW: , inter fi fimt 42415454.

Nec hoc axiome (e tantum refiringit
ad parte; dimidias; [cd ctiam in ternis ,
A umîs,in quintis 8C fic pogrom infinitum
au!!! hgbet veeîtatem. ’

,8. Que congruimt lib; "un",
inter filant gagmlut,

A si primo coneîpiamus lineam DE;
fuperimponi limez AH , in a: muflier-
;rema D. A.ut&E. B. coinçidant; fi-
mëiteramnia punas, intermedia lion
DE correfpondeant omnibus mais
punais lima A!) , pro cette hineafîeze’n

poffumus lineam DE clic modem IL
ne: AB: quia cames parteslineæ DE
nemuflim convenîunt cmnomnibus Par: ’
films fine; A15.

i i ’Deînde’



                                                                     

’51 v-Encnrnxs

Dcînde fub qualibet inclination: and
lineæ AB punâum A ducatnrlinea AC;
fi jam ad linez DE punâum D duca-
leurilinea DE . in utinçlinatiolinez DE
cd lineam DE , fit æqualis vcl fimilis in:
clinationi lineæ AC ad lineam AB: 8:
linea DÊ fit æqualislineæ AC: a: tum
:0ng PDF. fuperimponatur anguio
CAB, omniacorrefpondebuntî: feilice:
linea DE Cam A3, inclinatio cum in.
dinatione, 8c linea DE cum AC; Adeo-
que jam non tamtam limez coagulant [cd
à anguli.

Si denique ducatur reâa CB , ut a;
FE , a: ana figura DEF imponatur al-
teri ABC: jam ctiam tertium latus Hi
congrue: cum tertio latere C3; adeo-

., , que



                                                                     

L1 un. hindis; à;
. que tatami triangulum DEF congrùet

triangulo’ABC : unde neeefiafiofequitue

Imam alterieffe æquaic.- il r I ’

i9. Totumfùapdflè 0:4qu
1 o. 07mm i dhg’uli Î tintin:

je fion: qui". A D i
Il. Si in alunireb’fas,

BD rafla .48 imide»: intérimai-

(5 .4d mfdem parte: anglas
A’BD, 84g dua’èyrreflnmim-

resfdciat; produô’t’a du illas n-

63: tandem coïncident inter [à

du: parte: , ubifimt anguli
rincé»: rem: minores.

Cum in hoc Axiomate mçntionem
faciat Euclidcs dual-am linearum minci-
demi: , a: duornm interiorum anguln-
mm , facili negotio pare: iliud aliquo mo-
do refpeâum habere ad Definition’em fi.
nearum parallel’arum (uperius traditgm;
cumque in un definitione nec tenta ha;

e n



                                                                     

je: "Ennui":
au incidens, nec; duo anguli. interioru
oçœrrant, fatendum ingenue crie, bu,
in: Axiomatis lucem in primo inmitu non
apparere tantarn ,quanta in præcedentibus
fiatim affalât go imo quanta etiam’jn omni-

Bus communibus fententiis requir’itun

u- Dot! fi veto in memoriam revacc-
mus upra allaites-modes eneratiOnii pa-
nlielarum , ’ putamus inde buie’Aiiomati

multum ,nEundi poire claritatis. Samson:

Ex:Gt:fecunduin. in le e -

. Il); quîppe vidimus linon guinda: AC:
BD ex fun nitrura &gencranonis mode re-

uirete ne duoanguli- CAB. DBA, (in: ra.
à hoc et! ithos paraljelifmi non dindon:
diamantine qui)!" cum. ngulus: agît;

. A



                                                                     

Luna Pin-ruas. à;
ABD fi: mâtas; (quad [camper film
nimushtaitet BACvetiam Encans : a.
d ne ut lima AB diculan’terin
1:21!) AC eadens perpendicu:
latin ad alternai BD. -

Si jam ex panâo A infaalin’eam AC

ducaux dia quciibet ne AIL; in manu
alu: BAH. fit miner maso: iiia necefn

io il radinant ’aac ’ dab:
«cedex: ab AC : maiuîïera au:
cire parallelaïpfi AC, antiteminalio
punâo cum ipla commute: non prias ,
quia baba punâum A commune adso-
que in illoconcidunt g non pofletius
quiaztum du: reâæ 11min comme!»
deum , quad repugnat Axiomi roquant

Cam manifiefium nunc fitlineam A3
mugis acmagis medere ahAC, etiun ,
guet illud nonpoflè fieri nifi in: magis
ac magie appropinquet ad aima-am paral-
lelam BD; Mammininfinimmabf-

contadin fieri minime Ca;
mon mius lino: [unifiant A dialierinc
litiez punâo E ad quamlibet diitantian
remotum Œeconcipiamus; au
A venins E damne incipiamuslincam aii.
malmenai; il: fi lambeau», adeo-,
au? il: A? zmîSE-cmsi! maki



                                                                     

36 EUCLIDI 3..
nccciiario ad punâum E magis ac maJ
gis. accedet, doncc tandem porto Pro.
du&a perillud punâum Etranieat.
A. si enim impoflibile lit ut pet E tran-
fcat, e duobus unum verum efi; au: a
punch A. ad E. mon poire ducilincam
rcâam , quod repugnat poliulato primo a
au: lincamAE , fi quam proxime ad
punâum E pet-venait , aliorfum fe de-
terminareadeoquefc fleâere; quodnon
potefl clic nifi ex reâa fiat curva: quad

tum efi contra Hypothcfin. k
r Duætamen adhuc difcutiendæ reliant

difficultates , qui: linearum AE. BD ne-
celTarium vacillare fadant concurfum.
. Prima cit , quad Hyperbola 8c mêla;
Conchois 8c teâa , duæ Parabolœ arqua:
les circa eandem diametrum , fimul in
infinitum produâæ. nunquam cancanant,

Ogæ tamen difi-icultas evanefcit fi con-
fideremus illaslineas clic extra gcnus li-
nearum, de quibus agit Euclides in hoc
Axiômate; exprefie enim tautumlocjui-
turdelincis mais; cum Afiymptoti (in:
(faltcm altcra) ex lineis mixtis. -

Alma diflicultas oritut ex. Clariffimi
aBettiniduabus mais (in Apiar. 3. 8: Æ-
Iario Tom1 Il. gag. 354.) qui: lice: in-

i terne:à

x-

a»! -,.-

v 4.-...--.-A.:- v



                                                                     

,t

D 1m"... MW"; ,

Luna PRIMus. g;-
vcrnos an ulosiduobus rcâisiminores eflî.’

ciant , lig producantur tamçn nunquam
coincidante V

Sed nec hoc nofiri Axiomatis eviden-
i tiam a: veritarcmlabefaâarc potcfi. Cum

’ îflæ lineæ non fimpliciter feu tanguama
punâo ad punâum, (cd cum certa qua-
dam conditionc, icilicet adjunâa pro-
portion: producantur. Qui: proportio-
nalis linearum produi’àio hic nullum

omninohabetlocum. i
la. Dia: rafla: [aman un):

comprebeizdunt. . A , ’
1;. 0mn: tatum ’cft’ qui:

"mafia! fiai Partibus . [final
[umptiiu a

(banian majoris Peripicuitatis ratia
Mathematicis in more pofitum c , ut
vcritates quas demonfirandas (ufcipiunt,
diflinâis a le invicem Complcâantur pro-
pofitionibus ; notandum cd hafcc propo.
fitioncs dividi in Problcmata 8c Theore-
mata,

Ptoblcma cit propofitio in qua aliquid

Ï" i E 3 Pro-



                                                                     

38 l’âne-Laon:
proponitut eficiemium , ’& conclufion’u

formula (cippe: talis cit: (190d en: fa-

ciendum. ,Thcotema cli-propofitio in qua pro-
pticcas quædarn. au: Vetitas de aliqua te
jam flâna; in fiËm-a jam conflruêta,
Plôponitflr demon

monflrandum. i
Corollarium cil confectarium quod ex

hâta jam demonfitfatione tanguant: lu-
crum aliquod colligitur.

Lanmaefl demonflratiorgtæmiflæ ali-
. cujus. ut quæliti demon atio clariot

rtobl. I.

cvadat a: brevior.

P R0 po stuc. I."
"par data. nm minium A) triangu-

la»: taquinerait: confluant.

tamia: &conclulio- -
ais formula Èmpcrfiit. Qimd ont de.»



                                                                     

Luna. Prunus. gy
CONS-mac T10.

I. Centro A radio AB, ide. me 3.
[cribe circulum BCE. ’

Il; Centro B , eodem’ radio
BA , t defcribe circulum ACF.

3. Ex punûo interfeâionis
C ° ducreétas CA.’CB. Hong.

Dico triangulum ABC cire æ-
quilatcrumK - a i

A. DEMONSÂTRIATIO. ’

L’AB au AC. "-
. .BA. sa se. 9 MW
Ergo Ac; a; ne; 4 in; a

a Adeoque- tfian’guhxmiABC ca
-- æquilaterum. Ogod’eratvfacien- amen:

dam. i i a
Pro:



                                                                     

in EU. c L I n 1 a

Pno.po si?! o. Il;
P95 ’5 A21 datura) panifiant v! dans

nife 8815144102: rcfiam AF

Poutre. A. A .

CONSTRUCTIO.

j I. Ducatur a C ad A méta
licita. .CA.: ’ l ;
le ’- 2. SuperCA b fiat triangulum

æquilaterum’. GDA.«-

, 3. Centra C. radio CB de-
: MW fetibe ° circulum. ,
"ou. 4.. Latus DC 4 produc ufque

I ad Circumferentiam in E.
N°34- l 5. Centra D radio DE e de:

[6!ch arcum circuli EF.

d

6. D64.

in). -x ânv-- ----.-. -



                                                                     

LIBEKYPR 1M us. 4.;
6. Denique lattis DA g pro- fPofl. a.

i ducufque addition) arcum in F. ,,
Dico lineam AF elle æqua. i

l lem data: BC.

DEMONSTRA’ITUIO. A r»

S DF :0 DE. g. ’ "MIS
DA un ne. h. ager-

, ’ AF aoICE. i. . il...
l Atqlli æ CE. k. ’ libellas.
fifi Ergo AF l. EF. 1*"-

I

va; . 4.w-..--o.-ol

B PRO:



                                                                     

p Eucnrnxs
flous; PROPOSITIO. lIl.

Dahl: (limba: nais inique;
lib!" A t5 ŒC 5 de majori ’BC mie

ami A agada»: 735401 ŒE de-

tmhere. ’

CONSTIICTIO..
I. Ad lineæ CB extremitatem

a a. I. B. fub quolibet angulo, a pono
reëtam BD æqualem minon A.

bien; .2. Centre B radio BD l’de-
feribo arcum circuli , fecantem tc-
Clam CB in E. ,

Dico lineam BE elle æqua-
lcmipfi A.

’ De-



                                                                     

w, vvwvww H-

Luna humus; 43’
DEMONSTRATIO,’

I cŒia fun: 1F ’BE :0 BD c. radii ejuf. e m
t.- ’ dem circuli-,  AtquiA no BDd . dPer con-

flruâioncm.

Ergo BE æ. A. d. 0424?: W.

5;,
I

pur.

è I ’17 a; Plus .



                                                                     

un. Enta-1.1013

PROPOSITI o. 1V.
mon t! ’ VS; in trianguli: ABC. DEF,

102140:14:14: «A3, uniDE: 25’  

durant AC.,4lteri ÎDF flaqua.-

Je; m0 unguli A. Diflis ln-
jeribu: tonte’mi fint «gades : E-

rït quoquc bafii ŒC æquali: EF ,

angulu: B angqu 6’: ut a C
ipfi F; 6’: triangulum ABC 4:-
quale triangule DER

A D
DEMONSTRATIO.

Concipiamus Triangulum
DEF fuperimponi triangulo

LABC, ira ùt’punétum E cadçc

(a x V- m..

s

-.-... -- ... ’-w,;..:.



                                                                     

"V4..- N,"

L min. Pa 1jMus. 4;
in B, ’85 làtus ED fuper BA;
quando pnnâum D præcife ca-
detin A. quîalatcraABôcDE
dama: .æqualia. a

Deindc’latus DF cadet Taper
AC , quia anguli BAC. EDF
ponantur æqualcs. a  

Denique puné’cum F necefl’a-

rio cadet in C, quia latcra AC. Î
DF fun: æqualià. a

Ergo punétum E idem cric
cum B; 8c Fvcum C. Ergo li-
nez EF congruct cum AC , av
dcoquc ipfi Cri: æqualisD: 8c
omnes anguli congruent. ut 8c
tata triangula: quatre il]: fun: æ-
qualia. a

Q. DE. D.

x P a. 553;

aux.



                                                                     

"4.6 EuCLIDJs

PRopbs lrl o) V.
Üm ” î Ififceli: Trianguli AH C qui de!

Imfin [nm anguh A30. ACE in-
ter jà fîmt agadas,

A

B D C
PRÆPARATIOÂ

Per prop: 9 fequentcm (quæ -
ab hac non dcpcndct) angulum
BAC divide bifariam méta linea

AD. "

. D E4



                                                                     

L133; Palmas. 2;
DEMONSTATIO-

InTriangulis ADB. ADC.
Latus AB au AC. pet ipfum

triangulum.
Latus AD , unique commune a.

. deoque fibiipfi æquale.
Angulus BAD a) CAD pet con- I

firuétionem. ,

o

Ergo anguhzs ABD a) ACD.

..Q.E,p. 24.1.
COROLLARIUM I.

Omnctriangulum æquilaterum
cil æquiangulum. h - A

COR OLLARIUM Il.
Si in triangule Ifofcele Ve] æquilateroQ

ABC , linea AD bifccct angulum A , i1-
13 etîam oppofitum latus BC bifariam di-

videt; ut &jpfi BC perpendicularis cria

Pnoè



                                                                     

’48 Eu-cr. 1-013

nm” PROPOSITIO.VI.
1* si trianguli ARC],

duo anguli ABC.ACB.
inter fi? cqualcsfuerint;
lateruqualibm angulis

3 c oppofim AB. ACJtÏaM
in!" man 441144134.

DE’MONSTRATIO.
Aut cit AB 4 AC. ’
Autefl xAB D AC.
Au: efl: AB AC.

Ponatur A8 4 AC. 1- D
Abfcîndatur DE go AC ,I mm duâa t

DE. critin A lis DBC.ACB..
Latus DB a) AC. par confinât:

BC æ BC. feu communc’.
’ 4’ L AngulusDBC æ ACB».

ù

4L

Ergo erît 3 A Ium DBC a) A10
ACE , fc: pars 8c totum. Ogodefi ab-
furdum; adçoque non potefi cfchB 4

4-.

Pa,



                                                                     

L un"; Prunus. .4,
Ponatur dcindc ÀB à AC.

. Ncc hoc pofiè.cflèreodcm
fi modo probatur ab AC ab-

fcindendo parzcm æquakm.
latèri AB.

Adcoque cum ncqueatcffc
AB « AC.

. Ncc AB n AC. r
Ncccflàrio «il: A3 ao AC.»

SCHOLIUM.
Non mius Forfan quibuf-

dam arridcbit demonfiratio
quam invcrfo parumpchro»
pofitionum’ordine hoc modq

proponcmns. ’

Prie-



                                                                     

:516 Eucnmu
A

B D .C
PRDÆPARATIO.

Angulum BAC, ut ante
divide bifariam reé’ca AD.

DEMONSTRATIO.
Intrianguüs ADB.ADC. V

i Latus AD attique commune
fibi ipfi CG æqualc.

Angulus B no C. par propofi-

tlonem. kAngulusBAD æ CAB par
conflruâionem. I

I Ergo



                                                                     

LIBER szMus. D 51:

Ergo pcr 26 fequentcm
.(quæ ab hac non dcpendct)
Latus AB au AC. Q. E. D.

COROLL ARIUM.

0mm Triangulum æquio
angulum efiæquilatcrum. ’

)

G 2 Pro-



                                                                     

3*: EUCLIDIS’

PR0posrno. V Il.
mm; . si a lime «A3 extremim-

fiâtes A. B. 4d datumuliquad .
purifiant C Jaffa fuerint du: o
[manda ’36. extra illud pun-
ôîum 6’ nullum d’azur aliud pun-

6314m, nigaud 45 11,0 B du
[bien payât: duci; que jam du.
fil: linei: AC. ŒCfînt «squales.

De.



                                                                     

n. , . ,Mfl,r--v.... fi- ,.

Luna anMus. 53
DEMONSTRATIO.

Si tale puné’tum contendat Ad-

verfarius dari poire : dabitur vcl
extra vel intra triangulum ABC.
vol in altcrutro laterum.

Ponatur extra triangulum in D.
Duétâ CD. cri: in triangulo

ACD ALatus AC æ AD.juxta Ad-
verfajum’.

Ergo angulus ACDco. ADC; . ,, g,
qui cadcmlitcra O infigniantur.

Dcindc in triangulo BCD.
LatusBC a) BD. iterumjuxta
Adv.

Ergo angulus BCD æ . BDC
qui cadem litera P notentur.

Jam angulus O, a parte fini.
fixa cit major anguloP. adextra
veto minot 5 quod cit abfurdnm.



                                                                     

594. EuCLIDIS.
Atqui .cadem demonflratio

obtinet in omnibus punitis extra

triangulum. AErgo nullum omnino extra
triangulum data: talc punüum.

Ponatur intra triangulum in D.
l

C

A

A [Latus AC æ AD)juxta Ad.
matas BC a) BD. verfarium.

Ergo AC 4-CB æ AD 4- DE.
Çontm fequentem propof. 2.1. qu: ab

hac non dependet. A
VCum jam eadem demonlflraf

noms



                                                                     

Luna: P1114113. ç;
tionis forma applicari pofiît o-
mnibus punais intra triangulum

ABC. A . , A ’Sequitur nullum tale punüum
int ra illud dari.

Ponatur in altetutro laterum
AC. BC.

. Necibi illud punûum poteü
inveniri . quia tum pars foret,
æqualis fuo toti contra AX. 9.

Ergo univerfimo concludimus
extra punétum C nullum omni-
no aliud dari poire . ad quod duæ
lineæ æqualesipfis AC. BC duci
qucant. A 0* E. D. j

9-3 Pro.



                                                                     

756 Eue’LInIsi
Pnoros une VIH.-
Si duo triangaja A35 TEE

MW daotlatem d’3. AC. daubas la-

, imbu: DE. DF. agada; Im- ï
ôtant, alterna: alteri: rut t5
bafin BC agaalem êafi- EF. 1114

niant angulam A qagala D a-
gada!» habcbant , jab agada:
ba; refli: contentant.

Demonsrmno.
g Triangulum ABC fuperà

ponaturipfi DEF, ita urba-
fis BC congruatbafi EF., tum

: A pun-



                                                                     

LIÀBER. PnzMus. A ’57

punétum A cadet. in D. 86
latera AB. AC congruent la:
teribus DE. EF. item angu-g
lus BAC congrue: angulo
EDF. Ergo ’ctunt anguli

æquales. . AŒod fi veto Ad’verfarius
contendat puné’tum A’ cadere

extra D; tum faqueretur ex-
tra puna-nm D, dari aliud
punétum, ad quod abqtrc- Î.
mitatibus E. F. lineæduæ poï-

A fent du’ci quai ipfis BD. FD
jam. duâis cflènt æqualcs:
quod efl abfurdum. b b7- a

a As. 8.

H 31153.



                                                                     

fiel 42

L34.
b LI.

A ’4’ Ergoanguluç DAFDGEAF. Q. F

58 Eucnots I
PROPOS] T10 1X.

Datam angalam wallingant BAC bifa-

mm jam.

CONSTRUCTIO.
I. Ex lateribus A]; , AC abfcînde

A partes æquales AD. AE. .
2...Super duâa DE conflitue btrîan-

gulum æquilaterum DEF.
Duc reflam A F.

Dico illam bifatiam dîvîdete angu.

lum BAC. v
DEM’ONSTRATIO.
InTrîangulîs ADFAEF.

Latus AD æ A5 )per conflruâîo-
Lat’us DE 30 EF- nemrl
Latus AF un AF, quîautrîque com-

mune.

a



                                                                     

Luna PRIMUS. sa,
CO-ROLLARIUM.Kim par: metbadas datant angalmn

hardi in qui" «gain 4.. 8. 16.!". g
fingalas nimiram parus imam bifarimn

dividende. ’
S C H O L I U M.

Pour]! daim propofitioni: tanflrafiio boa
mode in compendium, ndigi.

I. In Zanzibar AH. AC. fume qui"
4D. .415. l .

11. Centri: D à E, - quolibetamqu: m-
dia defcribc dans ana: [a inmfianmin F.

.ngfaâo "a; AF «galant BAC bijlwbir.



                                                                     

frou. 5.

1.1.1.

b 9-10

50 Eucmnu.
Pkoposn’to X.

734mm raflant terminera"; GH
àifàriam fera".

CONSTRUCTIO.
r. Super data CH confiituc a trian;

gulum æquilaterum GAI-I. .
z. Angulum A divîde bifariam b re-

âa AF. vDico illam lineam CH dividere bi-
fariam.

DEMONSTRATIO.
In Triangulis AIG. AIH.

Latus GA au HA. pet confira:

àionem. v "
w Latus

mrm



                                                                     

nm- m,

Luna Prunus. 61
Latus AI J) AI, feu utriquecomj

mune. .Angulus GAI 1) HAI. pet con-
- firuâionem.

Ergo °Bafis GI J) 1H: adeoquelinea c 4-1
GI-l’feéta eft bifariam; Q. E. F. ’

SCOLIUM.
Hujm ope;[DE ratinais «in»:

talc eji rompen-
diam.

Centri: G à
H , œqaali m-
dia atrinqae d:-

...-..-!. Afirilmmar 41m:
G H]? inuifimnm. in A Ù F.

Tam "fia
Aï, bifmbit
"au": GH in I.

g I. Notandam e-x... tian: pro faqum- z
t ’"E’m- ri propafitiane

rcfiam AF Je
perpendicularem ipfi GH ex panda dm I
animqa: maman. ’

H 3 PR 0 1



                                                                     

61 Eucnrnzs.’
PROPOS! n o X15

, ,01. 6. l 94m "fia îDF a panât: [in ce
da! 0 perpendi valurent I denim".

A.

CONSTRUCTIO.
I A punâo I utrinquefirme a parte;

inter le æquales ID. 1E.
51.1. z. SupCrtota DE conflitue btrîangu.

lum æquilaterum DAE. ’
3. Duc reâam AI.

Dico illam me perpendicuiarem

qnæfitam. I
DEMONSTRATIO.

In triangulis AID. AIE.
Latus AD æ AE. pet conflr’uâîo-

Latus ID ï) 1E. hem.
Latus AI au AI. .

a3. I.

a 8 L î Ergo Angulus AID a) a AIE. Adco.
b Sam que Malt quanta b perpendicularîs.

’ Q E. aA - P R e-



                                                                     

LIBEII. Pantins. 6;
lPuonosr’no XII.

Ex data panfla A n°5174
FM extra [imam DE , ad
’ ipfam limant perlant.

dicalarem dartre.

CONSTRUCTIO. . .
r. Centro A tali radio defcrîbe a cîr- . un. 3,

eulum ut reâam datam lacet in duobus
punâis D. E.

2. Duc breâas Al). AE. * bPofi. r.
3. Lincam DE c divide bifariam in c Io. I-

o punâo I.
Dico duâam AI elfe quæfitam pet.

pendîcularem.

DEMONSTRATIO.
In Triangulis AID. AIE.

Latus AD no AF.. quia fun: radîîeiuf-

A dem circuli.
Latus ID no 1E. petconfimâîonem. .

Latus AIæ AI. A *
Ego meulas AIDVao MIE. Ergo AI à 8

ç" quæfita e Perpendicmàris. QI’EI: î: ° naze;



                                                                     

Un - EuctLIn 1 a ï
VPROPOSITIO. XIII.

rafla lima E73 [ùpm
raflant C D confîfiem , .angulo:

fait: tzar 011403161903 au: duo-

èa: refit: agada ficha

Theor. 5.

. A
[î g

C . B. D
DEMONSTRATIO.
Reéta EB cum DC autfâ-

citutrimque æquales, adeo-
mime ne a duos rafles; au: non

21ch.
Si

-UA N â



                                                                     

.fl-ww...» -

-. "4.--

t Luna PuzMus. 6;
Sinon facî t , ex puné’co B ex-

citetur b perpendicularis BA: tuf-Io
eruntque duo anguli 0 84 P
Id,- Q finguli reâti adeoque

* O-l-P 4-- QJD 2 R.
e Atqui mg: 5 :0 o 4.1).

Ergo S JI- Q au 2Re6tis. K

A * Œod E. D.



                                                                     

fluor. 7.

(66’ Beau-ms
puons 1 Tl o. XIV.
Si ad alieuja: reflet AC paie.

fiant C duce refit 19C. CE non ad
enfiler» parte: Jaffa: angafo: qui
[am deineep: O ô S daubas-refile
agneler feeen’nt, in derefîam e-
ra’ntzfiæ refit, hoc eji îlCE erit’

ana rem lima. «

DEMONS’TRATIO.

Si Adverfarius contendat Iinearn CE
.cum CD non facere unam Iineam te.
&am, utique aliam aŒgnare nobis de-
Ibet; au. auteur aflîgnabitur vel lupuli-
(mm CE vol infraillam. x

Sit primo (apr: CE. ut CF.
13m anguliO .4- P au a Reétîs.

jam" ’



                                                                     

"i V7 vwr
Luna PR’ Mus. :57

juxta Adverfariiim.

Atquianguli O S æ z R. par pro-i.
pofitiouem. 4

Iîrgoa 0.4.1) au 04.5. Et dern-
to utrinque angulo O remmet bP æ S.
Pars 8: totum quod efîabfurdum * e.

Et endem demonfiratio habet locum in
omnibus lineis quæ poffimt duci fu’pra
CE. Ergo nulla potefi: duci linea fupra
CE , quæ cum CD faciat lineam métaux.

Sir deinde infra CE. ut CG.
Tarn anguli O 4]- T .’D z Reâis. jux-

ta Aaverfarium.

Atqui O 4.3 a) : R. pcr pro-
pofitionem. . .

Ergodo.;.’r un 0.1.5. Etablato
utrinque angulo 0 remainetl T a) S. To-
tum 8c Pars . quod e cit abfurdum.

Et cum eademdemonflrationis forma.
obtineat in omnibus lineis quæ poflînt

Iduci’infra CE t [ch etiam nullamin-
fra CE poire duci . quantum CI) facit li-
neam reétam. [Inde conciudcndum exit
ipfam lineam CE cum C’D facere méta

DCE. Q. E. D. -

au. :2
lm. a.
en; 9.

d A» r.

CAI- 9.

la" Pxo-î



                                                                     

68 l A EuCLInrs
, Pxor’o 51m o. XV.

Si du refit: dB. CD je invi-
eemficent , angalos advertieem ET

oppofitos , fitltcet E (en T agua-
Ier inter [e fitcient.

fluor. 8.

DE’MonsrxA’rlo.

t . Anguli 134-an 2R.)
and. Anguli 211.3,
un... Ergob E 4-- 0 Jo P 4. 0..

I i ablato utrimque O.
EFQP.Un. 5. Co-

.. pfi. g



                                                                     

--.. -runnpnnæ-a-æ- -A-v,...

«ww-

LIBER. PRIMDS. ’69

COROL-LARIU M. I.

Duæ reëtæ feeantes (e mu-

’ tuo ad punâum interfeâio- ,
nis quatuor angulos faciunt
quatuor reétis æquales. a

COROLLARIUM. Il.
Ormes angulicirca idem

puuétum confiituti æquales
(un: quatuor mais.

13 . Pur);



                                                                     

mon 9.

in. r.
b Yofi. En
le a.

w

7o Eucnmrs
Pxoeosrrro. XVI.
Triangali A36 ana latere

BeA prodafla in E , externat
angalas EAU retraitée! interna
(9* agape-fla C 7e! B major e11. à

PRÆPARATIDO.
I

1. Latus A C bifeceturin F. ’
2. Duéta BF producatur b in

et ut BFfitao FG.
3. Ducatur AG.

- DEMONSTRATIO:
Jan) in triangulis BFC- AFG.

’ ’ La-



                                                                     

Lruun Prunus. 71
Latus BF au FG Percen-
Latus CF :0 AF (bufflo-
n ’ nem.Angulus BFC :1) AFG. pet r 5. I. A

Ergo ang. ’PCB a) FAG. para. 1..

Atqui totalis EAC externus
majorFAG. ’

Ergo idem EAC etiam major
FCBA. C.

Eodem modo bifocando latus
AB procedatur , 8: probabirur
angulum externum DAB majorem
efleangulo ABC.

Atqui angulus DAB a) EAC.

’ ’ 15. I.Ergo EAC etiam en: major
quam ABC. fiB. ’ A

x (LE. D.

Pao-



                                                                     

7:. EUCLIDIS
PROFOSITI o. XVII.

Mm Triangali ABC duo angali B.
T. 7e! ahi guilibet , gaveungae

l mode firme] fitmpti , duobar re-
fiisfimt minores.

. IDEMONSTRATIO.
Produé’co latere BC in D.

DucanguliO-l-T :0 2 R. 131.
Atqui 0 C B. 16. I.
Ergo BJFT D 2 Re.

Simili mode demonfiratur
au-



                                                                     

L 1 aux. Pagina: s. x a;
angulos A -l-- Telle minores

à rfeu duobus’ Reâis."’ ’*

’C Quoi: A un”... I.

Innomniinus angulus ’iuerlt recrus Will.

obtufus , reliqui fuut acuçj.

COROLLARIWUDM’DII.

Omnes anguli! trianguli
æquilaterij; &trianguli Ifo-
feelis anguli fuprabafim faut

acuu. I

i 3’15;



                                                                     

744 * E Duc 1. 1 D 1 s

1 P a o r o s 17910.. XVlIl.

121M Ornais Triangali dBCgaaxt’.
"ahuri CAC apporterai marci-

ma: angula: ABC. I "

DEMONSTRATIO.
Angulus ABC ei’t 4 C.

A majori latere AC abfcinda- a
tut AD a) AB.

nu. Ergoangulus ABDœPJ
m1, . Atqui P a c. b

ErquBp «a C,
Adeoê



                                                                     

Luisa Eg;gus. 7;
Adcoque totalis ABC cri];

mtho 44 C. . ) m
Angulus ABC CH g A. -.

A maxima latere AC abfcinda-é
’ tut CE æ CB.

Eritquc angulus EBC 300c e à. 1;
Atqui o m A. a «un:

Ergo EBCm m A.

Ergo roulis ABC cri: mulro

Undejam parc: angulum ABC.
cfle omnium maximum. QED.



                                                                     

:76 -"5:Eùcnm.19

PROPOSlrlô. leX.-’

la hmm. triangula ABC maxima

Timon - , r -u. angula B oppommr [aux muan- . «

wmum.AC. ;.

’DEMONSTRATIO.

Au: latus AC en ce AB.
Au: AC m. AH.
Au: A AC .4 Ali.

. Si Adverfarius pana: AC :0.
0H- AB, cri: aangulusBzo C. quad

gît contra hypothçfin,

l5

’4’ Lit-m

v «CACA-AC . La?)



                                                                     

me P’RIMUS. n
Si veto dical: elfe AC" m AB.

cric b angulus B m C z quad hm 1
kerum cf: contra hypothefin.

,Ergolrçqùitur latus AC 61T: 4
A3.

Eodem mode demônüratut
AC efl’c C BC. ’

Ergo abfplutc latus AC si!
maximum. (LE; D.



                                                                     

78 Eucnxnn
.Pnonosx’rxo. XX.

racer. Triangultl 1802M bien [ab
î. dB. au alto quocunque

mode fimul flaqua aligna ’35

fun: majora.

b
A.

B

CPRÆPARATIO.

1. Lams AC producatur in D ut fit
AD 1) AB.

2. Ducatur DB.

DEMONSTRATIO.
In Triangulo DAB. latus,AD. 1)

AB perconfiruét. V àErgoangulus ABD ao-D. v
Arquiangulus CBD C ABD.
Ergo angulus CBD «in: 4  D.

v A Adm-



                                                                     

L131"; PRIMUS.’ 79m

Adeoquc latus DC bac tait du; la-
tera BA 4-. AC. film a majora tertio a x9- I-

BC.. ’ I A Q E6 Do. (

scuonrun
Pmpofitionîs lutins mita; îmmcdiàto

finît ex ArchimedæalineæRcâ: definî-

tictac; Ad oculum enim pater viam pet
quam linea fra&a BAC a B ad C duâa
efl diverfim gaffe, a via lineæBC, quæ

Itatuitur rafla. A ,
Ergolinea méta BC CR omnium mî. 

aima, qu: a B ad C pareil duci.
Adeoque etîam [inca rcâa BC etit m

linga fraâa BAC. .
A Q E. D. r

ËAIPro-



                                                                     

mon
1*

a 10.41.

b Ax- 4.

c 20.1.

80 Eucnlnls
P ROPOS 1T l o XX-LC
Si 4 termini: 1min: [défis ’36

intm triangulum jungantur duc
A rafle ET). [D :Inè [râtèfibus tri-

anguli Bd. (AC tntmzcsgquidzm
arum ; miam» vert) ’abgulum*

ŒDC. çoùtincâanfi 4 î

V V r

n y 6* .DEM ON s TRAIT 10.

P A R S I.
Produëta BD in E. erit in triangule

MF" EA A: BE IBA A A .M Pr ac æ EC.
sa .4. AC 4 BEFÎLEC.

Deinde in Triangulo DÉC.
IDE JI- EC 4 DC. cAîBD Jo BD.

BE



                                                                     

«www ’"W

" Luna PRIMUS. 81A .
BE et. EC 4BD4.DC. 4mm

I Atqui fupra BA 4-. AC C BE
à. EC.

Ergo BA AC malta 4 BD1.4. ne. "à" v ’
PARS Il.

Externus angulus BDC 4 DÉC.

interne. ° m LAtquî angulus DEC C A interna.f f x6- h

-----Ergo angulus.BDC multo C A.
(LED.



                                                                     

82 IEDCLIDÏS
Mia DEMONSTRATIO..

PA R5 1’. Ductcâam ADO.

Intriang. ABC ang. R 4 Q,
In triang. ADB ang. D ml P.

Ergo par I9. I.
Latus AC « DC- )A
Lama BA 4 BD.

W. Lama BA-i- AB 4 BD-l-DC.

(mot! autem angulusR fit 4 Qfic parce. Fred
ducatur A0 in E. ut fiat CE 3X) CA. Triang.

l ï ACE eü lfofcelcs. Ergo ang. Q (X) EaAtquiexg
3’ ’ ternus R Ainterno E bErgoR 4Q. Similitcr

b :6. I. probatnr elfe D 4
P A R S P2

Ang. S ’ C I
A(Ang.-T C Q c"6. La



                                                                     

r

Luna PR nuas. 83
Ergo S T ç P-i-Q.
Hoc BDC . 4 BAC.

Ve! aliter Choc mado.

PARS I.
Par Archimedæam re&æ lincæ rit-fini-

tionem linea BOC efi omnium breviiÎ-
ma , qua: aB duci Poiïunt ad C. Ergofi
a B ad C par aliam viam ducatur lima five
incurvata five fraâa , ut BAC , vel BDC.
neceflario iiia via ait major. Pater autem
ad ocuium quo punâumi fraâionis ma-
gis a iinea BEC recedat , eo viam par
quam iiia iinea procedet elTe etiJm iongio. l
rem, adeoquc etiam lineam CITE majorent).

Atqui punâum fraâionis A magis a ii-

nea BOC recedit quam D. Ergo linea
BAC exit major iinea BDC. , -

P A R s II.

Par pt0pofir 3:. I. (quæ ab bac non

dependet.) ’
Omnes anguli triang. DBC no

omnibus ang. trian. ABC. S
Atquiang. DBC 4-DCB Dl

ang. ABC-1L. ACE.

F Ron ucbitaugulusBDC «a BAC?

L z PRO-

L.



                                                                     

84. EUCLIDIS
PROPOS lTlO XXII.
Ex dais tribu: "élis «A. T.

C. quorum du: quælibet teniez
a fiant majore: ,’ Triangulum ton-

[limera

trahi. 8.

SIL K31!
i C’ONSTRUCTIO.

1. In infinita lima DH,
lineisdatis A. B. C. fume æ- .
quaicsiDF.FG.GH. .

z. Centra F 8c radio FD
dcfcribe CirculumDI,& cen-
tro G radio GH circulum Hi.

g. Ex punétointcrfeâio-
nis 1, ducantur (téta: I F. I G.

- Dico



                                                                     

- 3;!

iLI un PRIMus. a;
Dico FIG cflÎ: trianguium

quæfitum.

DEMONSTRATIO.

FI au IDF au A. Pèreon- dans.
FG au B. &ruétio?
G1 au bGî-I :1) C. nom. un";

Q.Q E. F.

P a a PRÉS:



                                                                     

86 EuCLIDIs
PROPOSITIO xxni.

A11 dans rafla: AB mnôïum
trahi. 9.

6’ angqu reflilinea DEF (gua-
lem GCB (fiacre.

1- In métis EH. ET fume
duo punéta D. F. iliaque jun.
go reôta linca DF.

. ami. 2.. Tom ilfiataci puné’tum

C triangulum GCB , habens
latcra æqualia latcribus trian-

guii E DE. IDico anguium GCB cf-
Ic æqualemipfi DER.

I ’ De-

i l



                                                                     

L1 aux Pa urus. 87
DEMQNSTRATIO.

In trianguiis GCB. DER

LatusGC au DE Pot con-
.Latus CB 30 EF)Û:r fiio-
LatusBG Jo FD nom.

Ergo bangolais GCB 30 DER b 3-1. .
  Q1113.

Pro.



                                                                     

. -v.-.m4wïa. «ni-g w .

rimai. t si

88 Eucnmrs
i Pa 019051110. XXIV.

Si duo triangula BAC. BAD
duo latent 73A. 11641140614: Bd

Il) æqualia bdbuerint. alterum
alteri aman avaro triangulnm b4-
bmt angulum ijlislatmèu: con-
temum BAC majorem 41mn
ŒA’D; 1241244212 gueula: bajîn

i - 136 majore"; bafî 3D.

PRÆPARATIO.
1. Centra A par C dcfcriiae

i c1:-



                                                                     

Lrn’za’ Palmas. in

circuium , is tranfibit pet-D, cum
AC. AD panuntur æquaies: Et
BCcadit fupra D.

a. Ducaturreél’a DC.

DEMONSTRATIO.

In Trianguio ADC.latus AD
ponitur æquale AC. ergo angu-
lus S :1) Q.
i Atqui S 4 O.

Ergo (1C: O.
.-

Adcaque T malta C O.

Quart: cum in triahguio BCD
angulus T fit. C O erit latus feu
Bafis BC major abaiî BD. - "9.1.q. E. D.

M. Pro-



                                                                     

gr EuCLIDIs
PROPOSITIO xxv.

En» Si duo triangula ABC. DEF
duo [and AB. AC duobus late-
ribu: DE. DF æqualm [74111M-
rint alterum alteri 5 «mon micro
triongulin»: balzan bafin 30m4-
jorem altera EF : babeln’t quoque

angulum A majorent m.

Al;-
DEMONSTRATIO.

Sianguius A non fit 4 D.
ErithiA 3° D.

yci A a D.

. -. 11-..fl..-k..o



                                                                     

Luna. Plu Mus. gr
Si fit A 30 D, cric bafis x

I BC 30 EF. contra hypathc- a4. 1-7
fin.

I Si veto A a D crit .bba- ML
fis BC D EF. iterum contra

hyp. .Adcoquc fequitur cire angu-
lum A çD. .

. Q. E..D.

Ma tu...» *



                                                                     

Theor.
z 7.

a 4.1.

b A1. I.

c AX. 9.

91A EucuIDIs .
PROPOSITIO XXVI.

si duo rriungulu duesangnlo: daubas a"-
guliuqualesbubueriut, attenoit 411m, (7
aman: tutus un; lutai raquai: , five quad 4d.
jam aquulibus angulis , [ive quad uni aqua-
liuin angulorum [ubtenditurg Illu (7 reliqua
lama reliquat [attribua uquuliuhabebum.
alterumaltcri, à reliquum angulum reli-

que migrait); ’ I

D A.6

n°3 c 1-: aï
DEMONSTRATÏO,In Triangulis ABC.DEF fintanguli B. E. utôc

C, F, aulnaies.
Sitquc primo BC æ EanC: lattera adjacentia.
si DEnonfit ærpfi AB; fit DE 4 AB, 5:

abicindatur EG sa A B . 8c ducatur CF.

Tom critin Trianguiis GEF, ABC.
Latus GE æ AB par confiruâioncm.
Angulus E sa B i Fer propofig
Latus EF (1) BC irioncm.

Ergo a angulus GFË Il) ACE.
Atquraugulus DFE (D ACE perpropofitioncm.

Ergo bangulus GFE 30. DFE, pars 3c to-
:qu . quad cit c abfurdum.

Ergo

un

I r-.-w« *

sk..- 4v.



                                                                     

."yW-a

y -,... .

V. r. à....--. .T-rh,

LIBER PRIMIJS. 93
’ Ergo non pareil cffe DE 4 A B,

Et eadcm modo probatur DE non poffe efiè

minus latere AB: ’ .Ergo DE .1) AB , adeoquc vtriangula ABC.
DEF (a habeut juxta 4. Et omnia reliquat font

’ æquaiia.

* si: daïmio A3 sa DE, fciiicet latent oppofita,

Sinonfit EF sa BC., a: au a ne. a:
abfciudatur EG æ BC., ducaturquc DG-

Tum erit in trianguiis ABC. DES.

Latus AB æ DE i pur propofitionelin.
Auguius B Il E I ..Latus BC sa EG par mutinât:

Ergo dAngulus ACE ŒDGE. j
Atqui angulusi ACB æ DFE ’pcr propofi- d 4t L

tianem. ,. .Ergo anguius DGE 30 DFE, quad oflabrur-
dum, cum DGE fit externus. qiüintcruo DE E

major-cil. (a . f "6.1.
Ergo non pardi erre EF C 3c.

Eodem nïodo probabitur non poire cflè
EF D BC. V

Unde rimait!" crie EF. ï) BC: Adeoqueiîn
tringulis-ABC. DEF omnia pei- 4. cm: æun’aiË.

M Proà



                                                                     

94. Eucnlols.
PROPOS 11171 o XXVIL

nm Si in d’un: "624:- AB. CD
m refila EF incident ungulos alter-

nos P. R uquulet fàciut ,- re-
fila arum inter fi purullelæ.

A DE MONSTR ATIO.

Si non fiat parallèiæ , coin-

. dent



                                                                     

Luna. Prunus. 97.
dam: putain I, 84 fier trian-
guium 97H. I

Tum eritangulus extemus

T a: R interna. a us...-
Arqui par proPaC angulus

D R. n v(au: duo fimul vera cITc
abfurdum cit. Ergo iineæ
non concurrent; adcoquc (un:
’parallciæ. »

PROfi



                                                                     

Tireur.
:9.

96 - Eucnlurs
PROPOS lTlO XXVIII."

Si in dans reflux 94:8. (il)
16624 EF incident fizciut exter-
nurnungulum 0 raquaient interna
(9’ udeufdem partes oppofùo

Au: fi fireiut duarinternos (9e
4d enfileur parte: P. fîmul
æquules duobu: reflis : purullelæ:

erunt inter je rafla: 1’13. C’D.

«A À...-. .



                                                                     

Luna PRIMUS. 97
DEMONSTRATIO.

FA R5 I.
Anguius T :0 OH a 15.1.Arqui Q æ O perpropofitionem. A

Ergo T en Q b l au. 1.Adeaque iineæ AB. CD. (un: Pa-

railelæ. c . "7.x.
P A R S Il.

Anguii 0-1-1) .1) a Reftis.d dz;.1.
Arqui Q4. P :0 z Reâis per Prop.

Ergove obit? 1) Q J... P. demto en, L
umnque P.

030c;
Erèo par partout primam bains lineæ

AB. CD funt parallelae;

tu: D.

N Pno-i



                                                                     

n 98 EucLIurs;
A P’ROPOSI in o XXIX.

I vSi in reflux paradelus .43.»

C D refila EF incidur. J .
I. Alterni ungulz’ T. in-

ter je erunt zonules. .
,2. Externu: g. erit raquant

interna t5 ad enfileur partes alu-

pofîto R. i I3. fDuo interni a" ad en]:
dem partes fimul errant
.æquule: duolzur refila. ’

De;



                                                                     

LIBER BRIMus. L99

DEMQNSTRATIO.

.PARS I. , m
Si angulus T non fit GO iQ,

crit vel major velminor.

Ponatur T. C Q.
1P P. M

EricaM-Pnon-R ’ a...

’ æbzRCCÏiS. b1;.I. a

Èrgo (14.- ? a 2 Rems:

adeaquc lineæ AB. CD non
funt cparallriae:quod cii cou- un m.
tu byporhcfin.

N 2 rDcin-



                                                                     

L100 EUCLIDIS

Deinde ponatur T in
’ fcuâm T. )

R. R.
44.41 a T»i- R.

W- Atqui aima a. mais. d
A Ergo T -i- R D 2 Reâisî

m "a açicoque du? liriez: °AB CD

k

non



                                                                     

mû,

M, ".-.

-..----,.-. 1,...» -

L1 n’nn’.PR1M,us. ICI .

non funtparaliclæ: quad ite-
rum ei’tcontra Hypothcfin.

Ergo CH; anguius T 30
Q4051 6’, D.

PIA R s 1L
G -i-T30 zReé’tis.

3-1-an z Refus.

p.-SrErgo. G Jl-Tœ 11-11; g sur.
Atqm Taoââ MW".

f 1;. 1.]

teml.

Ergo G .30 R. î t î tu; 3-

P A R S A III.
GJl-T 30 7. Reétis. k m’-

AtqÜi G æ R. l serin-l

Ergo R’JF T 30 a. Rcôtis.

.D.E.
N 34 Ptog



                                                                     

102 .EucnruIs
’ PROPOS 1T! a. XXX.’

Theor. Si du rafle CD. fin:
"’ puruflelæ ad eundem E8 5.1’ng

erunt gironne inter je puruflelu.

A BÏIE FC ID
D’aMou’érur l a.

. Ducatur par trcs datas re-
âaslinca GK.

An.



                                                                     

iLIBER PRIMus. 193v

I .Angulus O 30 P. apropret 429.1.
A patafiolas AB. EF.

Angulus QJÛ p. iproptcr
parallclas CD. EF. .

Ergo mg. o un un.
Adcoquc A3. c4) mm!) inter b 27.1.
fa paraliciæ.’

(a

PRO;



                                                                     

m4. EUCL-IDIS.

PROPosrTiro. XXXI.

mon... Ter dutum Punü’urn g du-

eere lineurn 118, que dune (ID
fit purullelu.

CONSTRUCTIO.

1’. Ex purifia G ad datam
CD duc rèétam Gi-lfub quo-

libet angulo GHC. I
2.. Ad lincæ GH punâum

f 13- I- G fac, aiatrlguium HGBæquaf

lem anguio GHC. A

.7 ., -. -, k Dico



                                                                     

V

Luth humus. 21a;
( Dico BG produâam efïè
î ipG 6D parallelam.

.,

DEMONSTRATIO, ’ 

Anguli alterni GHC H63
flint æqualcs pet confiruâioa.

k nem. Ergo l’blîneæ 91E CD. bau

lunnparal-lelæ. I *
1

w V- va. qu v

l  1« A 0. PRO: 0



                                                                     

 Euch1s
Bnonosr’n o XXXII.

mon", Trianguli ABC ana latere
35 produôîa in E.

I. Externat angulus S dua-
lmy juterais (9* appgfiti: «A a B.

fluait: efi.  z. Triangnli m: daguli A.
B. -0. filma! fumai duobm re-
fiis 47:44ch finit.



                                                                     

Lunch Px IMns. fox
DEMONSTRATIO.’

PARS r.
Du&a m3: CD parallcla lateri BA,’

erît.

Angulus P ï) . A , àltctno; lat-opter a :9. 1..

A incrdentem AC.’

incidentem BE.

Ergo anguli P 4.. Qhoc cf! totaiÎs v

sæAwyB. (LEDJ
P A R. s z.

Duo ànguli 0-3... S a) z Rcâîs. a.

Atqui S æ A-JrsB. par partèr’fiI.  

Ergd’tres angulï A .1- B .4... O J).
a Reêtis.

COROLLAKIUM I.

Angulus (LSOËBJnterno; me: b 29- IoÎ

c 1;. I,

x1

0mm ahg’uïî unîus .trîauguli Tant

æquales tribus angulis cujufcunque aire!- 
tins trianguli Glnulfqmtis; El; quando
duo (un: æquales duobus exit 8c tanins

æqualis tertio. VO z Dev

l



                                                                     

:08 EuCLIDts
COROLLARIUM» Il.  

In triangulo Ifofccle re-
âangulo anguli ad bafin funt
femircâi. Et quadrati dia-
metcr il’lius angulos bifariam

fecac. l
’COROLLARIUM HI.

Angulus trianguli æquila«
tcri cft uns. tettia duorum re-

A &orum, vcl duætertiæ unius
’ rcéti.

« SCHOL’IUM.

Omnis figura reétilinca ,
dividitur in to: triangula,
que: habet latera , dcmptis
duobus , &anguli triangule-
rum confiituunt angulos fi-

 guræ. I , Ia DE-; "-4



                                                                     

*.:Vrfi-rvv7 - r

A W4*..4 4- 1- -W m

a

Luna Palmas. 169
DEMONSTRATIO.

- 1D

J

A Blutta quodlibct polygonum ex: gr:
pentagonum ABCDE , fumatur ali-
quod punâum F , ex quo ad fingulos
angulos ducantur rcâæ -, 85 obtinebun-
tm- tor triangula quot figura babel: late-
ra , adeoque hic quincluetriangula.

Cum autcm unumquodque triangulum
continu: duos angulos re&os (par 32. I.)
quinque triangula contînebunt 10 angulos
reâos; I a quibus fi demantur an uli reâi
quatuor cirez F pofitî (15.1.) qui ad figu-
nm non pertinent , remanebunt pro au.
gulîs figure 6 angulî reâî. y

Cam jam duo anguli reâîcontînean:

tur in une triangulo . 4 munit: duobus a:
g in tribus tg’augulîg. - -1 Un a



                                                                     

no Eacnlnzs.
(Inde concludimus pentagonum

dividi poflè in tria triangula: hoc efiin
rot triangula , quot figura baba: Inter:
dcmptis duobus.

Quæ demonflratîo univerfalis efi pro v
omnibus polygonis 5 8c Tabcllæ fequen-
ris cf]: fondamentum.

Latera 3I4LI6I 7Triangulî  rIz[3I4I 5w
Anguligcâi z ,4 l 6 f 8] Io

Latera 3 [19 I 1° L11 [L2
Trianguli 6 I 7 I-îLSLI-Q
Angupircâî 1: [un 6l18 [ zo

Cujus Bic efl Senfus. Figura Ex: Cr:
V 6 laterum, dividi potcflin 4. triangule;
" B; illius anguli omnes vadent 8 reâos.

r

x N . Pao-



                                                                     

Lrn’na PRIMusN m

1P no P os l T 1,0 XXXIII.’

n Reflæ ne. Bî) que quiz: à fient.
"rafla: dB. C D 4d aldewnr- un
tes conjunguntJllt (7 1p]; agada
[uni à pnrallelz.  

A ” in
ï

.9

l æc D «
DEMONSTRATIO.

Duéïa Diainetro AD, in Tri- I V
o ’ . angulis BAD. ADC.’

Latus AB 30 CD pcr propo-

fitionem. z -Angulus 30 au T propre: , ,9 L:

’o 4 p2. .



                                                                     

nz EucnnlsparallelasnAB. CD.
Latus AD’ a) AD. v0

Ergo per 4.. omnia funt æquaè

lia. mm. . V
Latùs - AC! :0 BD. -
Angulus Q a) S, adeoque

b :7- x. bAC &BD parallclæ. * v a

Pro-



                                                                     

A

LI BER PRIVMus. n;

PROpos 1 rio XXXIV.
Thon;

0

r ï
I f

Taralle. w
lagrammi,
ABC?)

, appofita la-
a, lamé 471-

gulz’ aquat-

C

Diametm [tatar bifariam.

D [i4 finit ;
iflumqae a  

ï DEMONSTRATIO.
In Triangulis BAD. ADC. *
Angulus a O :1) T propter parallelas a 29-1»

Anguîus a S æ Qpropter patafiolas
B

Latus AD æ AD.

i LatusLatus

Ergo pet 26. omnia (un: æqualia ; R;

AB a) CD. 1BD J) AC.
Angulus B J) C.  I

Adeoque Par 4. Triangula BAD.
- ADC inter fe film æqualia.

P Pne-



                                                                     

:114. Eucnm’ls

PIRoPos 1 r1 o. XXXV.)

Theor. h Parallelogmmma «AD. FD.

z. fitper adam bafi CD (9* inter
’eafa’em parallulas A B. C D confli-

tum fun: ægualm.

ÎÎE BtFEB

à

DEMONISTRATIO;

kaes hic occurrunt cafus, qui
’togidcm figurxs cxhxbentur.

Ac! Figu-ram I. .

n ’ Latus AE æ CD .Latus EB 30 CD W" 1’



                                                                     

L IBER PnnIMus. in;
Ergo AE au) EB. a A; la

Confidcrentur jam duo trian-
gula EAC. BED, in quibus

Latus EA 30 BE. .
Angulus A SI) BED propteg
, parallclas ACÏED.
Latus AC Jo ED per 34.1.

Frgoniang. b EAC ce b4. L.
Triang. BEDoAdde.

Triang. ECD 30 ECD. ’

Parallclogr. EACD 30 Para".

BECD. V q
a Ad Figuram. lI.

Latus AE a) CDJ Iv
Latus FB. no 00434", . ’

Ergo-AE ænFBÜS AH
.FE FE., ’

, AF 1153.
’ (hure jam in Tziangulis FA C.

BED.’ . ,.- . n «» -

y

P z La-



                                                                     

n

116 EDCLIDIS
Latus FA aoBE.
Angulus AæBED. propret

patafiolas AC. ED.
Latus AC aoED. par 34.1.

c4. r. 1-3ng Triangîc FAC BED)A
Trap. EFCD. æ EFCD

0-»-

. .

Parallclog. AD æ Para". FD.

Ad Figuram HI.

Latus AE a) CD.; l.
Latus FB a) CD.!Æ °

Ergo AE Jo 1713.)A

AF :10 EB.
h Quart: iterum in triangulis
FAC. BED.

Latus FA æ BE
Angulus A :0 BED. . ob

parallelas AC. ED.
Latus AC 3E0. par 34.. I:

Ergo

-;..-..- . 2.....4.



                                                                     

ri- .

- . ,

Lumen .PR IMus. 117
Ergo dTrian . FAC ce Tri. n

fig. B ED. S a 4. L
Triang. F EG æ Tri.

’ ang. F EG.

pezio BFGïD. A,
Triang. GCD GOD ,

x

Pafallclogr. AîD Jo Paralleil. E22).

(L E. D.

Trapezium EACG :0 Tl?)

Profi,



                                                                     

flacon
ü.

a 33.1.

5M. L.

:18 EuCLmIs
PROPOSITIOXXXVI.
Tamildagramma 14E. H9 [u-

per æqualibu: lmfibu: CE. F î) , à
inter enfler): parallela: AB. C’D
conflituta, inter [e [am æqualia.

A G Il I
» a!

v’DEMONSTRATIO.

Ducantur reûæ CH. EB, qu: crunt
a æquales 8: Parallelæ. Hoc faâo exit.

Parallelogr. AE æ Para". EH.
Arqui Parall. HD æ eidenw);5.I.

Para": EH.

A
Ergo bFatal]. AEJO Para". HD.

A Q E. D.

«. 4 Pro- -

W" 4--.;

N

x..-



                                                                     

L1 un .P1L IMus. .119
PROPOS 1T Io .XXXVIII.

Triangula ACîD. PCÈD fizper mât.
radent .bafi CT (’9’ inter eafdem ’7’ *

parallelas AB. CT. ronflante ,
lm: inter [a æqualia.

E r n
O D

DEMONSTRATIO.

Duæs DE .Parallelaîpfi CA: ut& .31. r.

DE parallela CF , crit. b;,. x,
Parallelogr. b. EC I) Parallelogr. BC.

Arqui Para". EC fcmîflîs CR

Triangulum  ACD. k
Et Parallelogr. BC femiŒs efi

triangulum PCD. . I

4.. I.

Ergo cm’ang. ACD (D’trîang. FCD. c La 7.-

(LE. D. v
1’39-



                                                                     

150 . EUcunxs
PROPosmo xxxvm.

mon Tridnguld «ACE. HE’Djù-
I par æqualtbus Imfibm’ CE. F D.

C5 inter eajdem parallela: eAîB.

CD confiitum , inter fi film.
napalm.

EÜËE

C E F D- A-at

DEMONSTRATIO.

un. Ducatur. aEG par-allah
ipfi AC ô: DE ipfi PH.

p... Tum bParall. CG 3° Pa-
rall. EB.

At-



                                                                     

LIBEKPRIMM. un;
Atqui dimidium CGi

CR Triang. ACE. [ala: dimidium EB e&[34’ - ..

Triang.IHFD. n .

.-
Ergo C triang. MAGE o: cu- 7:

triang. HFD. .

Q Pro-



                                                                     

121 EUCLIDIS.
PROPOS 1110 XXXIX.

in... o s; tringlait: A790. 72135
’9’. . fin: æqualm , w [upe’r eadem

Imfi ’30 ü ad eaja’em parte:

conflitum r flûteront quaque in-

ter enfilem parallelas. Hoc efl
AD erit parallèla’BÇl

n E4&7;-

3 c

C [

DEMONSTRATIO.

Si Adverfarîus hoc nager. Sir AE
parallela ipfi BC : 8: produâa BD in
E, ducatur rafla EC.

a 37. L Tom Triang. a ABC ao BEC.
Arquî Triang. ABC il) DBC par

Propofitionem. -
Er-



                                                                     

LIBER meîMus. au;
Ergo Triang. b EBIC 30.1330. To-

tum 8: pars quad cit abfurdum. I
Et eadem demonfiratio obtinct à: o-

mnibus lineis qua: Pofi’um duci fupra
AD.

be. Il

ch.9.

Quare concludcn’dum en: nullam lis .
neam poflè duci fupra AD , qua: fit’ip’:

.fi BC patafiola. - . u
(Lucd fi adverfarius contendatlineam

AF effc parallelnm BC , eadem damons
flrationis forma ipfum’ad nblurdum de-
ducimus; 8; probabimus nullam lineam
infra AD poire chef-quiz ipfi BC fit

pan-allah.Ergo reÇte hinÉcon’dudïmus îpfamli:

ncam AD cm: parallelaanC:
(L E. D.

4.. 4 .. i,

4- P116-



                                                                     

324. . Ell’CLlDl!

o-PROPosnolo XL.
Si triangula ABC. DEF fin:

aqualm , 0 flper æqualilm: 64-
’ film: BC. EF, C5 ad calaient

parie: conflituta: 1114 arum quo-

3°.

que inter eafdem parallela: AD. h

EF.

DE MONSTRATIO.
eSi AD juxta Adverlarîum non fit pa-

rallela BF ; fit AG fupra AD duâa.
îpfi BF parallela : a: produêta ED in G.
ducatur GF.

C. in. Tum tri: atriang. ABC æ triangl

i CEP.ètquî idem triang. ABC a) triangî

DER. perprop. E  
A Î . x À b



                                                                     

Luis. Pa urus. la;
Ergo btrîang. GEF :1) DEF. To-

tum& pars; quad efi cabfurdum. ,

Adeoque linea AG non et! paralîela
BF : nec alla qu: fupraAD ponetducî.

Et eodem mode demonfirarur nec
AH nec ullam alîam quæ infra AD paf-
fit ducî, cire parallelam ipfi EF.

Ergo concludimus îtcrum ipfam linéaux

- AD elfe parallelam BF. Q E. D.

0.: h Pu?

un. -
tu,



                                                                     

Thcor.
3 x.

126 .Euct. 1ms,
Pkopo’sn’l o XLI.

A. E 17.81 parallelogram-

C D bafin ÇîD bahut-
Arit. a? in iifa’em parallelis AF.

C11) fanât: parallelagrammum e-
rit duplam trianguli.

DEMONSTRATIO.
Dufta AD erit triang. a ACD J) tri-

ang. FCD.
Arqui b parallclogr. AECD CR du-  

P111111 triang. ACD.

Ergo etiam parall. AECD CR duplum .
triang. FCD.

SCHOLIUM.
Imo etiam fi parallelogrammum

ABDC cum triangulo EEG æqua-
les bafes CD. FG. habuerir 8c iniifdem
fuerit parallelis , parallelog. trianguli
duplum erir.

* ï De-

mum ÂECD
l carminaient cum
---- lriangula F CD . ’



                                                                     

Luna PR-lMus.’ 127L
DEMONSTRATIO.

AÆBK E

. x
C D F G: e .H

Duân FK pardieu GE , erît. »
Parallelog. AD J) Para". KG. 36. I.
Arqui Para". KG CR duplum Trian-

guliEFG. pet 34. I. .
Ergo etiam Para". AD ejufdem trian-

ulî duplum erît. V .
PrætereafiTrîanguli EFH c’um Par-

allelogr. AD inter enfdem parnlIelas exi-
flentis , bafis PH fuerît dupla bafeos CD
cric triangulum EFH æ Parallegr. AD.

DEMONSTRATIO.
Trian’g.EFG a) triang. EHG (3 8.1.)

Ergo totum triangulum EFH efl duplum
I trianguli EFG: atqui modo demonflra-

tum efi cire parallegr. rAD duplum ejuf-
dem trianguli EFG. Ergo exit para".
AD I) triang. EFG. PRO



                                                                     

128 Eucmnu
PROPOSITIO XLII.

A . . Data triangule
ABC «quel: panl-

’lrlugrammum Gc

confiture, habens
augulùm squale!!!
4:13qu dm D.’

CONSTRU CTIO.
1. Dividc a bafin BC bifariam in E,’

8: duc reôzam AF.. ’
* in I- 2. Duc lincam AH parallelam BC.

3. Ex E duc re&am EG ut angulus
GEC fit æqualis angqu data D.

4. Âge CH parallelam EG.
Dico GC elfe parallelogrammum

’ quæ 6mm.

DAEMONSTRATIO.
. 33,1, Triang. AEB æ triang. AEC.

Ergo triang. ABC efi duplum triang.

ABC x Ab Far-3 Arqui Para". GC befi duplum ejufdem

* triang. AEC.

l [0.1.

Ergo triang. ABC 1) Parall. GC. e. j: A... 6. q
Cum )am angulus GEC pet confitu-

&ionem fit I) angulo datoD; pare: fait
aum elfe quad quærimr.

* . En

l



                                                                     

Luna P11 1Mus. 129

PROPOSITIO. XLIII. o
Omnis parallelagmmmi , AC 3M

complemç’nta dg. GC. fimtintrr I

je æqualia.
t:

DEMONsrnArroÏ

riang. BAD .1) Trix

ang. BCD. .S Friang. BFG.4- GHD34"I’

æ tri.BKG-FGED v
Remanet complem. AG 30 J

aCOIÏIPL GC. E. D. anal
R noüïhng ,



                                                                     

Prob. n.

142. I.

cgr. I.

330 Eucnnns.
Paovosr Tl Io XLIV.

A a H I Ad daim

B
L N M paulien-grammum

CM applicarcvlmben: angulum aqualem an-

gulo data D.

CONSTRUCTAIO.
I. Conflieueaparaflelogrammum CG

æquale triangulo ABC . 8c habens angu-
lum GEC æ angulo D. I ’

z. Produc b BC inK, ut CK fitæ

datæ F. .3. Age K1 parallelam c CH, quæ
Produâæ AH occurrat in I.

4. Ex I peerucatur 1C . quæ pro-
duâæ GE occurratin L.
* 5 Ducatur LM parallela BK, qua:
produftæ 1K occurfat in M.
. 6. Deniq’ue producaturHCîn N.

a ’ Dico CM efle parallelogramrnum-
quæfitum.

’ De-

D reâam Fda- VF ta triangule .
ABCæqunle

l

ri



                                                                     

LGzp. Px ruas. ’ 131

DEMONSTRATIO.
Triang. ABC en complementoGC.

pet Confit. - * I. Compl. CMJJ) eidem compl. GC. 343c I

.h 4 * Ergo triang. ABC 53) compl. CM. 55’" ’- ’

Angulum autem CNM eflë :0 angulo
data D fic demonfiratur.

Ang. CNMCæ HCK. propret par. "9-1-

ranchs CK. NM. - -
An . HCK æ cGEC. ro er a-

rnllelangC. GE. P Pr P
Ang. GEC sa D. l pet confitu-

&îonem.

Ergoang. CNM a) D. ’d dAx.I.

Cum jam denîque latns ÇK faâuni
fit æqualelineæ dans F , pater parallelo-

! . grammum CM quæfito fatisfacere.

r

R z w Pro-



                                                                     

132 Eucnrnu
PROPOSITIO XLV.

man; ’Ddto reflilima AD æquale
Parallelogrammum E7) confli-
vtuere habens angulum regardent

angulo data F. n
A

B

E6 1C

c. Du] in x
v

.CONSTRUCTIO.
1. Du&a CB dividatur

reâilineum in triangula.
n... 1.] z. Fiat a parallclogram- 4

mum El un triangule BCD ,
habens angulum Han data F.

3. Su-



                                                                     

, vv- --. ,. v, .

q....

Mur-1014;- v.--v-n r--. .

Luna PRIMuS. 13;
3. Supra latusGlbfiatpa-b": k

rallelogrammumC ÇD en tri-
angule ABC , habens angu-
lum GID :0 ipfi H.

Dico quæfito fatisfaâum
cire.

DEMONSTRATIO.
jParallelogr. 4E1 æ

triang. BCD;
A Parallelogr. GD æ Perconfi.

triang; ABC.

Ergo Parall. ED aoReüilineo
AD.

Q. E. FI



                                                                     

134. Eucnxm;
pRoposr Tl o.qXLVI.

Prob.14. Super dam rafla A ’B quadra-
tum AB DG n’efcrièzre.

C * Il)

L 3CONSTRUCATIO.
1. Ab exrremitatibus A 86

B erige duas perpendiculares
m. x. a AC. BD.’quæ’ En: æquales

ipG AB.
2. Ducatur reétaCD.

Dico ABCD cm: qua-
dratum quæfitum.

DEMONSTRATIO.
Pro lateribus.

un. Latus ACaao BD, quiétu-

v . . I trim-



                                                                     

Luna PRIMUS. 1,35
y trumque ePc en eidem AB.

Latus AC ef’c parallelum
b BD , propret angulos reétos. m ’- .

A. B.

Ergo cA13 8: CDfunt pa- en. 1. C
rallelæ 8c æquales , adeoqùe
omnia lattera æqualia eidem
AB, inter fi: (une æqualia 8c
parallela.

Pro angulis. à
In paràîlelogrammoAD an-

guli A.B. funtreôti. Ergo a e- 434.1.
tiam oppofiti D. C (une reéti.
Ergo ABDC e96 quadratum.

« Q E. D, I

Pro-g!



                                                                     

136 EucszsL

Pnopo SITIO. .XLVII.
C mon . x In omm’ triangule refiangula

a” BAC quadmtum lateris BC,
quadrefio angqu opponitur, æ- I
(11441:: eli mali": fîmul reliqua-

rum late m 3A. A6. qua-
(1mm.

C fi0 Il Â
3p He O

E Il D q
TEMONSTRATÏO. i

Ex A duaa AL parallelalateæ l
’ri BE . lateris BC quadraturn

C M dmdxe



                                                                     

si

Luna Palmas. 137
dividir in duo pamllelogramma .r . r.
BL. KD:

Si jam demonflratum fit Paral-
lelogr. KeD cire æ quadraro AI .
ut 6: parallelogr. BL efleæquag
drato AF , peraëta res erit.

Pro Primo.

uterque recrus.
Duêtîs AD. BI mg BCDæ ACI. qui:

AÇng. ACB. æ-ACB;

Angi æErgo in triangulis ACD. BCI.

LameACao CI. ) quia. (un: laceron-
Latus C D .1) BC. rundem quadratorum.
Ang. ACD nouer. ç

à

A

Ergo aTriang. ACDetriang. BCI. .
c Arquî parallelogr. K D e I Quîa funt

duplum triang. AC D. in iifdem ba-
c Et parallelegr. Alduplum r fibus a; Pa.

triang. BCI. r rallelis.

s Ergo

[04.1.

e41. à



                                                                     

13’s EueLIDrs.
au a! Largo b parai]. KD J) parai]. (eu qua-

d4. 1.

e41. X.

draro AI.

Pro Secundo.
DuâisAE. CF. (ng. (BE en ABF.

quia uterque reâus.

A Ang. ABC. ABC.

Mg. ABE. Jo CBF.

(Lustre in trianguiis ARE. CBF.

Lagus AB æ BFi Utpote ltera corun-
Latus BE æ CB.[Jem quadratoxum.
Ang. ARE no CEP.

i Ergo Triang. ARE. d .10 Triang.
CBF.

eAtqui parallelogr. BL efi Qui: rune,
-dupiumtriang. ABE. in iildem

.Er paraiielogr. AF duplum bafibus 8:

mang. CBF. parallelis.

Ergo



                                                                     

Lrna PRIMus. 139

Î quadrato AF.

Arquiantea parai! KD go qua

Ergo parai]. BL a) para". feu l I f Ana;)..

draro AI.

Ergo Quadratum BDŒ) duobus qùa- r , A
dratis. AF. AI.

’QE.D.I

i A. si Suc-



                                                                     

214.0 " Eucr. 1 D r-s
Succinâior autem 8: clarior efi Ciarif- ï

fimi Srurmii demonflrario, quam inJua
Mathefi enucleara, ,pag. 30. hoc modo
proponit;

.,..-. - 1

Faâis faciendis, qua: appofita Figure
monflrar.

E FDCG duplum CR Aix

ACD. IArqui a AHIC etiam efi du [4h -
pium Ali ACD.

Ergo E FDCG J) D AHIC.

Eodem mode.

C3 FEBG duplum CE Ali AEB.
Arqui D A BLK etiam cit duplun)4r. I.

k Au ACD.

Erg.



                                                                     

w:-r s-- w

-wr:v. -nrw n-vm-xp- ..

t Supra eflCÎ’ FDCG I) Ü AHIC.

LIBER. Pa IMus.
Ergo E FEBG æ CI ABLKÀmdde.

Eritquc Ci EDCB il) Ü ABLK 4..
BAI-11C. Q E. a.

N am quad iatus BE occurrat lateri LK
86 latus BD continuaro lateri 1H fic pater,
fiquidem omnes anguli.0 ; ut 8: P mani-
fefio æquales (un: , quia ubique 0 4-. P
confliruunt unum refium.

Adcoque Aium ABC revoiutum cirre
cenrrum B congruer cum triangule BLÉ;
revolutum autem circa cenrrum C, con-
grue: cum rriangulo’ CID.

S’CHOLIUM.I.
.Puicherrimum hoc Pythagoræ inven-’

tum infigne per totam Mathefin. cil
Thearemn, 85 non pauca utiliflima [up-
pedirat Problemata, quorum cum au:
apud Ciavium 8: alios Aurores abun-*
danri faris copia videri poflînt, nos tria
tantum afleremus.

.3 a PME

14.1



                                                                     

142 Eucmors
PROBL’EMAI.

11

Dutis
quodü-
ber r lineis

KL. M.
-N. O. in-
venire
Œadrar
tum
quad o-
mniurn
linearum
quadratis
fimul
fumris fit
æquale.

Confiruâio 8: Demoni’tratio.

1. Duas lineas K 8: L, junge in au.
gu-



                                                                     

Luna PRlMus. 14.;
guio reâo ABC , Ierir duétâ reél’â AC z

DACæurisK. &L.
z. FaétâCD æ M perpendiculari ad

CA’. erir a ADaorJtis. KL.M.
3x Ad AD fiat perpendicularis 9E

30 N. erirque D 11E æ Bris K. L.

M. N. -.4.. Ipfi JE fiat perpendicularis E
a) O , erirqueD AF :1) Gris. K. L. M.
N. O.

Que omnia fequuntur ex hac prop.
4.7. cum quatuor iffa trianguia ABC.
ACD. AIDE. AEF. per confluerio-
nem fin: reélangula.

Pro- .



                                                                     

IM’ Eucmors

PROBLEMA. Il,

EC

AL
J) AFBSDaris duabus lineis inæquaiibus

K. L. invenire quadrarum , quo
a lie invicem quadrara ab illrs (216:3
diffemnt.

CONSTRUCTIO.
I. Fac reâam DE duplam da;

tæ majoris K.
2. Superilla defcribe Semicir-

culum DEB. I
3. Fiat ipfi DB perpendicula-

ris BCao daræ L.
4.. Ducatur CE ad Semicircu-

ium . parailela BD. -
a 5-’ EX.

i



                                                                     

Lina PRlMus. 14.5
5. Ex punéto E demittatur

perpendicularis EF. .. *
Tum dico d AF cire difl’e.

rentiam Dtorum K. 8: L. ’ ’

DEMONSITIRATIO.

me... AE erit trianguium
AEF per conflruâionem métan-
guium; adeoque par 4.7.1.

.D AEJODEF-i-CJAF
AtquiDAEægK’. Fer conf
EtDEFæDL. [huât ’

Ergo 1:1 K fuperariDL perDAF.
adeoque a AFei’c difierentia Cita:

x mm, K 8c

T Pnôa



                                                                     

14.6 ÈucLIDu  
PROBLEMA.IIL
Cognitis trianguli métan-

guli A730 duobus latcribus ,
invenirc (atrium.

PIRAXIS.

B Æ
gin: çognîta duo lama

13;.B64. Œiatriangulum
cpt rcétangulum : duo qua-
drata d’3? 6c T6: [au 96:16

, addantur in Imam fummam:
66



                                                                     

Luna PRIMusÏ r47
ô: obtincbitur 2;: pro duo-
bus gris 1173. BC. hoc dl pro .
aco A5: cujus radîx ydabit
Iatusquæfitum AC.

.Similiter cognita fintIa-
tcraAfig-ôcBC4: tum auto
:4162; fublafo Etc BC, 16,
rcflabitpro Dto A73 9; cujus
radix exhibebic latus quæfi-
mm AB.

T 2 Scho4
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SCHOLIUM Il.

E ’ 1)
K

P M. N o.F , , AL G’B c .
Si triangulum reflangulum fit

fimul Ifofcclcs, facillime propo-
fitionis veritas demonfirabitur
huncin modum.

PRÆPARATIO.
1. Superlateribus AB. AC. fiantDta

AF. AG.
z. Ducantur reâæ CD. DE. EB.

. DicoBCDEefÏeDtumaBC, a:
:0 Bris AF. AG.  

DEMÔNSTRATIO.

PARS r.
Per sa. I. illufque ngoll. z. trcs angu-  le



                                                                     

IdBERPRIMUS M9
liadB (c. ABC. ABE. EBF. ut antes
ad C kif. ACE. ACD. DCG : præterea
duo ad E fc: AEB. FEB, ut 85 ad D
duo ADC. GDC; fun: feznireâi: un-
de jam facile dcducîtur angulos AED.
ADE etiam efTe fcxnircêtos : adeoque
quatuor angulos quadrilaterî BCDE cm:
mélos : quare latera oppofita (un: Pareille-

Ia: (c. BC, ED 8: EB. DC.
Arqui BC 30 CD (6.1.) quia triang.

BCD CH refiangulum in C 8: habet duos
angulos [upmuBafin BD æquales: unde
criam BE æ ED.

Ergo quatuor latent BC. CD. "DE.
EB funt æqualia z adeoque BCDE [3mm
lateris BC.

’PARSIL
Sex triangula K. L.M.N. 0.P. ha-

bent fuas bafes interfe æquales, (quia
flint latera Dû) 8: duos augulos fupra ba- ,
fin , quia omnes faut femircâi;

Ergo par 26.1. triangule. omnia inter
f6 film æqualîa.

Adeoque 4 triangula K. M. L. N ælîa
4triangulis. P. M. N. O.

Hoc efl: ûtum. BCDE au Bris AF;

AG (LE.m
.T 3 Cui
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Cui denionïflrationi aliam fic bre-

vitcr adjungimus.

H I
, aux

3 c
a) . E

Defcrîptis quadratis dit. ÂGE
BE, producantur latcra F3. GC.
quœ ncccflàrio debere cadcre in E
8c 9 facile probari potcfi , utBE
0D fin: Diamerri , quæ ipfum
quadratum 8: fingulos illius angu-
los bifariam fecant.

Undejam nullo negocio deda-
citur lineas BK. CK. 9K.EK cf. v
vfc inter fc 8c latcribus dB. AC.

l arqua-
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æqualcs , adcoquc trianguli îDBC ,
cum Dto CI inter eafdem panne.
las [B GD exifientis, bafis ŒC,
dupla CR Parallelogrammi balëos
CG:crgo par Scholium pro. 4.1. I.
Triang 7)BC30 ûto ÀG.

. Dcinde triangulum ŒEC I).
triang.î)BC. 34.!. I

Et Tr’ang. TECæato AC. ,,
Ergrum AC; DDroAF. g

-.- -w - , - -.H-u-....-À
Ergo Triang. ŒECŒDto ÂF.
« Quarcfcquitur duo Triangula
ŒBC’.7)ECfimul fumta, hocefl .

- mon) BCfDE ech 301e quadratis
duobus âF. AC fimMmtis.

Cætcmm ex hac eadcm demon-
firationis forma . fcqucns haud
inelcgans dcducimus u

Iheorema. I.
In Triangulo Ifofcele mitan.

gulo ÀBC, quadratum Hypote-
nu fœ BC quadruplum efi trianguo
liejufdcm propofiti ABC. D

y c.
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DEMONSTRATIOÇ.

Ex fuperiori demonfiratione
pare: lingules DtiBE angulos bi-
feâos CÜC,& lincas BK. CK.  TK
EK latcribus ÆB. 14C. æquales:
Undejam fequitur quatuor trian-
gulaBKC. CKE. EKŒ. ÉDKB.
8c inter le 8: trianguloBACeflè

&æquiangula , 8: æquilatera z adeo-

"igue æqualia. .Cum autem quatuorifla trian’
gula conflituant Dtum BCDE;
patet illud arum quadruplum cf-

. f6 TrianguliABC. . D.
Quæ dqpnflratio præceden-’

tis Thcorematis, cum mihiocca-
fionem præberer inquirendi, quo-
modo arum hypotenufæ trianguli
rc&anguliinæqualium laterum f:
haberet ad ipfum Triangulum.
fequcns (de fiatim prodebar. ’

Theorema II-
I In quolibctcunque Triangulo

.Re-A
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Reâangulo inæqualium laterum ,
quadratum Hypotcnufæ triangu-
lum propofitum quater fumtum
(upcrat 0:0 quad En» adifferentia
reliquorum latcrum :- .Icu vquod
idem efl 5 arum Hypoccnu-
fæ cil sole triangulo pr’opofito
quater fumpto una cum modifiè-
rcntiæ reliqubruni l-atcrum.

Demonfirationçm vide pagina

flaquent; - a
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DEMONSTRATIO.’-

Super trianguli reâanguli 4B0
lateribus confiruantur ara AF.
AC. BE.

Dcindc producantur latera fB
GC: tum ex angulis E &7)du.
cantur EK parallela FB, 8c ŒN
parallela GC’: ifiæ lineæ ira Te in.

tcrfccabunt, ut conflituant qua.
tuor criangula BLC. CKE. E N7)

’ - SDMB,
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ŒMB, a: in illorum media qua.
dratum KLMN.

Quibus confiruâis vel levi-
tcr in præcedentrbus exercita.
tus facile omnes angulos O , ut
8c omnes T inter (e soles elfe
perfpiciet.

Unde fequiturt par 2-6. I.
quinque ifla Triangula droiti-
ter fe æqualia; I8: habere la.
tera æquaha lateribus : fc. BM.
TM EK. CL: utetiam AC. CK.
EN. DM. BL. .

(hure fi iauferatur BLa BM:
ŒMaŒN: ENabEK: &C’K
a CL, remanebunt KL. LM
filN. NK inter fe mules , quœ (un:
difi’crentiæ laterum 113. 11C.

Quia autem ifiæ .æquales lineæ
ad angulos réâtes funtjunétæ , ut
facile ex 26. I. pater, fequiturqua-
drilaterum KLMN elfe quadra-
tum differentiæ laterum dB. ÀC.

Cum ergo, quatuor triangula
1 BAH). TAIE. EKC. CLB. cum
. V 2’ i ’ me



                                                                     

156 EuCLlnts
taro KLMN v conflituant totum i
BÛDÆ; quod fit ab hypotenufa
BC: patcbit abunde propofiti
noflri Theorematis veritas.

’ Vix autem poITum quia hic af-
feram plus quam eleganfcm Cla-
riflîmi Chrifiophori Sturmii de-
mo’nflrationem præfentis prop.
4.7. quam ex hac figura, alio ac
diverfo a nobis ex fundamento,
confiruââ , nobis fuppeditat.
in calculo Alegebraico propoli-
tum: quæ tamen ab iis. qui vel
a limine Analyfin fpeciofam fa-
lutaverunt , intelligi potefl.

Illa.autem ira (e habet. Trian-
guli Re&anguliABC. latus B0
feu hypotenufa dicatur a: AC
vocetur à. AB c. Arca Trian-
guli AB C cri: à be. adeoque qua-

tuor triangula facient 2 6:6 Deindc
differentia latcrum AB. AC cric
5-6, ejufque Dtum u-zèr-l- bé:
quod priori areæ quatuor trian-
gulOrum additum facit ce 4-65,

qua:

a

si

I7
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’LIBER. PRIMUS 13-7
quæ fumma el’t Jolis aco au fa&o,

ab hypotcnufa. ’, x
Cum autem ifia fumma exhir-

beat duo Cita laterum AB. AC.
fequitur etiam duo illa Cita eflè.

aolia DtO BC. A A

D. .
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Cæterum ’illuflris hujus pro-

"pofitionis aliam a præcedcnte go-
neralem demonfirationem hoc

’ modo damus.

Triangulum reûangulum da-
tum fit ABC; laterum AB. AC.
quadrata fine AD; AL: s: lateris
BC quadratum .BH: jam pater:
ad oculum quadratum BH a re-
liquis quadratis Al), AL , abfein-
clerc triangulum AFB 8: nape-
zium AIHC. Si jam, prodLÉÏa

* a E(



                                                                     

. LIBER PRIMus. 15-9
DEinG, &duâcaNRper Fi
parallela BM 8c Gîï parallela
E A , demonf’tratur efl’e triangu-

lum* X a) Y. .ï S ao T.Parallelogr. P 30 Q.
Triangulum GFR soli-1M.a

Certi elle poter-irritas de pro-
pofitioms ventate.

DEMONSTRATIO;L
- Generaliter notandum. facile
poire ex præcedentibus demon-
flrari ,omnes angulos »O ut 8c
chines R clic inter le æquales.

Primum X 30 Y.
Duo triangula X 8: Y habent

duos angulos O 8: R ut&latera
BC.CH æqualia: Ergo (26. I.)
ipfa triangula (un: æqualia.

Se-
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Secundum S a) T.

Duo rriangula S 8c T. habent
duosangulos O SIR, 8: ut& la-
tara .NF. GK æqualia : Ergo ’
(26.1.) ipfa triangula font æqua-
lia.kEt latus BF 30 GI. quibus
ab æqualibus BG . GH ablatis . re-

manet FG æ 1H. ,
Tertium P :0 Q.

Quia font complementa paral-
lelogrammi DK.g (4.3. I.

Œartum Triang. GFR a) IHM.
Duo triangula GFRGC IHM.

habent duos angulos O 8c R. ut:
8c latera FG. 1H æqualia. Ergo
(26.1.)ipfa triangula flint inter fe

æqualia. i -Ex quibus pater lateris BC
quadratum BH in fe compre-
hendere duorum reliquorum la-
terum AB. AC quadrata AD.
A]. Ergo quadratum BH etiam

pet



                                                                     

. Liner. Paulina: 1613
par Axioma 13. duobus quadra.
ris AD. AI. æquale cit. -

Q. D. E.

Quod autem BG concurrat
cum DE in pun&oG, 8: CH
cum ML in H, fupra deuton.-
firatum ei’t. a
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Nia DEMONSTRA’TIO.

162F

GF... . la:Pi..r....ix .

. hitti-



                                                                     

t LIBER. Panna
Trianguli re&anguli ABC, laterum

quadratafiut AD. AK. BT. demonfiran-
dum eft hoc tertium BT crie æle duobus

reliquis. iFiat AX I) AF., erit fuper AX fa-*
&um quadratum AF I) AD. Produca-
tur Kl-I in G ut fit HG .1) XF Ducatur
AC. 8: par I ducatur MIN parallela AH
86 tandem agatur EG. Eritque HE pa-
rallelogrammum , cujus complementa
El. 1H. fantæqualia: fi utrimque adria-
tur commune paiallelogrammum MX.
eritquadratum AF hoc cit AD no paf

ralleg. MH: a -Ergo totum parallelogr. MK cire aie-
quale duobus quadratisÎA D. AK.

Deinde fumatur CL æ CM , a; CR
æ CK. 8: perfefto parallel.LR (quod
erit æ ipfi MK) producantur L0 8; 111
ut fibi occurrant in P, tum .ducatur Dia-
gonalis CS, quæ produéiâ cadetin P.
(ut mox demonflrabitur.) Hifce faétis in
parallelogr. LTduo eomplementa LSJ
ST erunt (4.3.1.) interfe æqualîa: qui.
bus fi addatur commune ’parallelogr. BR,
erir parallelogr. LR (hoc efl: duo Quadra-
ta AD. A193) quadrato BT. ’

X: »’ Ul-’

716;
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Ultima Demonfiratio.

Intra lateris BC quadratum BR , fit
E] CH 30 latcris AC Üto Y : (lira a ÜtO’

BR fublato remanebunt duo parallelo-
gramma B0. 0K. feu faÔtO parallclogr.
OS æ 0K ,I remanebit totum parallelo-
grammum BT , mimi fi demonfiratur
elfe no DtoX , peraéta res erit.

(lune (unira BE a.) BA , co’niiruatur
Dtum BG a) ûto X. Tum produâis la-
teribus EG. ST , ut concurrent in N ; ex
B pet L ducatur BLN; que: etiam cadet
inidem punâum N.

Tum in parallelogrammo BN com-Î
PlementaEL. LS erunt æqualia 8c fi-ab
utraque parte addas commune BL. crie
parallelogr. BT (hoc eii BO .4- OK)
:0 Dto BG feu X.

Unde jam patet duo Cita X 8c Y effe
arqualia Dto BR.

o. D. a.

un
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Quod autemv Diameter BL produâa

cadat in punâum N , ubi latera EG ,
8T produôta concurrunt, fie probatur.

i’BDE

SiEva; glu
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Simon cadat in N , tum juxta adver-

iarium cadat. .Ve! fupra N in X, ut BX fit Iinea
méta.

Vel infraN in Y , ut BY fit re&a.

In X fupra N.

Angulus 0 I) Q.
Angulus O æ P.)-"9iL

Ergo P ao Qexternus interna con-
tra 16. I.

Quæ demonfiratio obrinet in omnibus.
punâis [api-a N (iris.

In Y infra N.

Angulus,0 on Q. t
Angulus O J) T.ln’l’

fiErgo Q no T. iterum externus im
terno contra 16. I. .

Endemque demonflrario locum babct
in omnibus pun&i’s infra N pofitis. ..

Ergo cum linea B L produâa non pot.
fit cadere fupra nec etiam infia N media-
rio cadet in ipfum pun&um N.

Pngà
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ne". PROPOSITI o XLVIII.
34. D si quadratum 4b au

1’ rianguli latere CB defiri-

prima fillquule daubas uli-
qunmm ’larerum CA. AB

quanti: : aiguilla CAB ,

c a r tque»: te Iquz 1114 lama un -

rhum, "du: air.

DEMONSTRATIO.
a n. I. Ex A ipfi AB (a) cxcireturperpcndicularis AD
- æAC. &ducarurrcâa DB.

l l Tum in Triangqu DAB crit.
547, 1, Quadr.qDA (houait AC)-ï- quadr. AB (b) æ

quadr. DE.
Atqui quadr. AC -i-- quadr. A13 etiam et!

Il) quark-C8 per Prop,

Ergo (c) quadr- DB æ quadr. CB.
Adeoque brus DE J) lateri CB.

Quare in Triangulis ADB , ACB.
Latns A!) Il) AC perconf’truôtionem.
Latus DE J) CD.

- Latus A8 commune.
a

ÇALL

. t L Ergo (d) etiam omues anguli flint; æquales

l adeoqueAng. DAB æ CAB.
Atqui DAB cit rcûus. .Ergo CAB etiam reâus erit. Q. D. En

Flux: Lien: PRIMI.
Eu-



                                                                     

wEUCLIDIS
ELEMENTORUM’

LIBER SECUNDUS.

N primo libro infiituta triangu-
I lorum tum quoad angulos tum
quoad latera varia com paratione .
8c parallelogrammum non una 8e
inter fe 8: cum trianguliscollatio-
ne, in hoc libro feCundo aggre-
ditur Euclides linearum ad libif
num fe&arum parallelogramma
Reé’tangu la 8: Quadrata; docen-
do quomodo fe habeant Parallelo-
gramm’a re&angula quæ fiunt a
partibus alicujus lineæ tum inter
fe tum relata ad Quidam totius
lineæ; ficut ex iplîs propofitioni;
bus porto manifeflum evadet. n l

C um autem hujus libri propo-
fitiones; licet numero non adeo
multæ . tales tint. ut fua diflicul-
tate tyronum progreflui baud exi-
guam fæpemjiciant moram. nos A

’ oleum
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oleum 8: Operam non perdidiflè
cxifiimabimus , fi illa’rum demon-

’ firationes ira ordinemus, utqui-
’ libet illas attento perlegens (in-

dio, illifque primum librumbe-
ne perceptum rite applicans .
maximum difficultatem penitus
difparere comperiat.

Cæterum ne occurrentes ignor
tu: voces demonfirationum ab-
rumpant curium , hic ut 8: in pri-
mohbro fa&am efi. Definitio-
mes præmittuntur terminorum ad-
hibendorum tollentesdubiam fi--
gnificationem.

" De-
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DEFINlTiIONES.

Il.
Tarallelagrammum refiangu-

la»: ABCîD tontinai dicilur [146
. daubas rrfiis C11. AB. "6714m

angulum A comprehendemibur.

c D
A BAntca vidimus generationem alicujuà

iuperficiei. quæ in memorîam revocata
parallelogrammi re&anguli formationem
intelleâu redder faciliorem.

Reâælincæ AB perpendiculariterina
flint linea ÇA, qua: concipiatur fcrxi
fupralineam AB, utipfifemper mancat
perpendicularis; cum ili’alinea ÇA pep

venait ad punÔtum B: tum extremum
punéium C defcripram relinquetlineam
CD æqualem ipfi AB -, 8: cum linea BD
fitquafi eadem cum linea AC ex [me

A Y 2 A
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’ A delata in punâum B, cri: linea BD

etiam æqualisipfi AB. . ,
Undé pater ad inveniendam totam

quantitatem feu aream alicujus paralla-
logrammi requiri tantum noramlongitu-
dinem duorumlaterum angulum reêtum

I continentium.
i

.-Q
fin4U a;

Ë:

[Tzç
Ail-3’453
Quod ut adhuc clarius evadat , fieu:

86 arôtiflimam inter linearum in feinvi-
cem duâum 85 numerorum multiplies.
rionem effe aflinitatem , ponamus lineam
CA divifam elfe in quatuor partes . æqua-
les CP. PX. X0. 0A. limiliter lincam

A3
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LIBER SecuNDus. 173
A13 in quinque partes, quæ prioribu:
æqualcs finr. Si jam linea CAN luper AB
mota perveneritadlocum I qunâum
C. defcriptum exhibebit lineam Cg
punâum P, lineam PR: X, lineam
XS. O, lineam 0T; adeoqueunico
iiio motu faêta erunt quatuorilta minora
quadrata CR. P3. XT. O r, quot nim.
linea CA partes babet: fi enim ex plu-
ribus confiaret partibus , etiam Fluxa
confiituta client quadrata.

Facile autem intelligimus illud idem
elle ac li numerus 4 ducatur feu multipli-
cetur pet i feu unitarem.

Similiter li linea Q 1 (qua.- eadem jam
concipienda cpt cum AC) fccundo motu
pervenerit ad punâum 2 , eodem modo
quatuor alia quadrata efiicientur qua:
prioribusaddita fimhl 8 dabunt : id quad
iterum idem en, ac fi numerus q. bis I
multiplicetur pet 1 feu femel pet 2-.

Non aliter li linea AC perget moveri;
tertius motus quatuor alia prioribus adii-
ciet quadrata; quatuoralia quartus; do.
nec tandem quintus ultima quatuor ad-
jungendo quadrara totum parallelogram-
mum reâangulum perficiat 8c compleat :
gaz omnia quadrata libi invicem addîra ,»

,Y 3 acon.-
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20’ ex hibebunt; quad rurfus idem cil ac li

numerus 4 quinquics pet unitatem leu fe-
mel per 5 multiplicatus client; quæ ope.
ratio limiliter eundem producit nume-

rum 2o. ’Cæterum notandum cit in fequen-
t tibus ad multiplicandum lineam A8
pet-lineam CD , feu adducendamli-i
neam ABin lineam CD: veltandem ad
defignandum reâangulum comprehen-
fum fub lateribus AB. CD me femper
feripturuijl AB. CD.

.Unde jam exiflimo ’manifefiam fatis
elfe rationem ab quam ad inveniendam
alicujus feu omnium parallelogrammo-
rum refiangulorum aream folummodo
duorum larerum reâum angulum cours
preheudentium requiratur notitia.

Hinc porroapparet , quomodo cagni-
ta area parallelogrammi reâanguli , a;
alterutro laterum alterum inveniri poilit
latus; dividendo fcilicet datam aream pet
lattis cognitum : id quad in parallelo-
grammo ABCD clare pater, quad 20
quadrata cantiner; qui numerus li divida-
tua per 4 feu cognitum latus CA. acquireà
mus; pro latere AB. 8: viciilim fi 20 di-
vidatur per 5 feularus natum AB , inveg
nierur 4 pro altero latere AC. ’ Nt -

o-

4.4.;



                                                                     

Lue-n SECUNDUS. i7;

N 01T A.
Primo. Parallelogrammum dicitur re-

&Jngulum quad habet unum angulum
reétum. Nam fiunus cil: rcâus, a erunt

8L reliqui re&i. . lSecundo. Parallelogrammum CR vel
oblongum vel quadratum.

Oblongium cil quad latera contigua
lnber inæqualia, five quad continetur
fub duabus re&is inæqualibus; illud au-
tem nos in fequentibus femper expri-
memus hoc ligna S; adeoque ex: gr:
f3 AC, femper lignificabir parallelo-
grammum reé’tangulum AC.

andratum eli , quad fub duabus re-
&is æqualibus continetur: illud etiam
exprimemus rali ligna E] ut El CD ,
lamper dencter Quadratum CD. q

Tertio. In fequentibus-nominen re-
&anguli Euclides femper intelligit pa-
rallelogrammum re&angulum.

Quarto. Geometræ omne parallelo.
grammunrexprimunr, diras tantum no. q
minauda literas per diametrum oppoli-
tas: ut ad defignandum parallelogramq
mum appofitum adhibent literas AD. vel

BC. h. Il. Omnis
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Il.

Omis parallelogrammi. 5mn;
147mm quodlibet (arum que rima
diamantin illiu: faut , parallela-
grammarum, cum duabu: temple--

’ mentir . Gnome» «manu.

A?

H

. E D
Figura FGEH , compatira ex duo-

bus complementis FG. EH 8:, quad cir-
ca diametrum cit parallelogrammo GE ,
dicitur Gnomon feu norma; ad imitatio-
nem illius infirtmenri quo fabri utuntur,
ad examinandum .. utrum ex. gr: duo pa-
rietes , vel duo afferes ad angulum reâum
conjunâi (in: nec ne.

Pas."
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LIBER SnpuNnus. 177
PROPosra-io. I.

c F D si funin! dans un Theor. r;
de G à AB , qua-

. 11011411214 fait: fit
in quatrunque parte: l

A. E B Ali. EH airera ve- .
G roinfiâa; cri: re-âdngulum [11551153

tituba: G (9’ AB comprebenfum cquule n-
âangulis, que [ubinfifra G , (afub fingulis
figmrmis AE. EB rôminemur. V

DEMON STRATIO.
Ex punâis A 8c B erigcduasperpendiculares

AC. BD æqualcsdatæ G: &junâa ÇD, ex E duc
reâam EF parallelam AC vol BD. Tum linea:
CA, FE. inter (a) fe æquales crunr ÇDles datæ G. a 34- le

Jam D AF contmerurlub CA , hoceflG 8:
lègmento AE. pEt E ED continctur fub FE hoc G cit 8:
fegmento ED.

r Duo-Vautem Cla- A17, El) fimul fun: (b) (Dlia b la. I6.
tari E10 AD quad continetur fub data 6c rota
A B.

Ergo pater veritas uropofitionis.
. Suh calculî formula breviter fie de monitratur

AB 30 au --r- En M

a G - a) V(a) L; G. AB :1) a a, AE A. a G,ÉB. un.
Q. D. E.

Sir âB. la, Velinqgïumeris.

E- 7- 1° 7-HlEC, 3. 4. 4 41m
G. : oæaS 12.3340.

4 4 Z V Pro:
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.Piàovosrrro. Il.

mon. Si rafla A8 [e54 fibutflmqlæp
in C (7 Î) tria refîarzgula [116 tata
AB. à fingulzs [egmentis AC.
CD. TE comprelaenfa æqualia
fin! quadrato quad fit a tata AB.

zou F

ne]; a;
DEMousrRATro.

. Super AB fiat quadratum BE.
ducantur CG. DH parallelæ AE:

i 3* 1- qua: funt arquales a AB.. hocefl:

i AB. 1 *E] EC fitab EA hoceli AB 8e

parte AC. - ’HŒGD fitab GC hoceft AB 8c

parte CD. HB

I4-



                                                                     

L1 en. Secunnus. 1’79
Ü HB lit ex HD hocel’r AB

8: parte DE. -
Cum autem tria Dia EC. GD. il.

HB fimul fumta confiiruant arum
EB. pater illa etiam ipli elfe æ-
qualia. b .

Sub calcula.
A330 AC l CD-l-DB.AB A13T AS ne) M

DAB æ E: AB.AC-JF C AB.
CD. 4- E AB. DE.

Velin numeris.
Sir AB la. AC a; CD3. Ergo DB 5;

b AX. 13;

mac zd-Is-l-qM
Io Io 1° 10
max) ami-god- 503) roc.

Z 2 Pro:



                                                                     

180 EuCLIDIs
-PR0POSIITIO HI.

Theor- 3- Sir rafla AB M74 utmnque in
E, raflangulum [ab tata AB (7’
partium alterutm AE romprai)":-
fium . æquale dl ejufdem partir
AE quadrata , ana cum raflan-
gula [ab partibus AE. EB rompre-

henjo. f O

c F D
A. E B

D’EMIONSTRATIO.

" Ex A 8: Berige perpendicula-
res AC. BD æquales fegmenro

un. AE: rumjun&a CDducaturEF
parallela AC , quæ ipli AC ctiam t
a Ctit æqualjs

ÇE

-4-.M..Wba.. .430
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CE continetur fub CAhoc

eli’ AE 8c fcgmenro AE, a.

A deoque CE cit quadratum .
faâum ab AE.

.3 FB continetur fubFE hoc
AE 8c fegmenro EB.

D CE cum feu-l- EFB el’ræ-
- quale GCB. comprehenlo fub

CA hoc elt fegmento AE 8c rota

linea AB. D.Sub calcula. I
ABœAE-l-E M

AF. AE AF.
BE.? AB. æ a au a. site,

Vel in numeris.
Sir AB. la. AE. 6. Ergo 138.42

I°æ6-l-4l.6 si «W
60;) 36 24. J) 60.

Z 3. lino-r .



                                                                     

182 Eucnmrs.
PROPOS! Tl o. 1V.

nÊ°h4’ 61’ rafla linea AB utcunque [a-

fin fit in C. Quadrant»: tonus
AB en"! æquale quadraris figuren-
tvrum AC. CE , and (un: ârsfum-
20 reflargnla [m’a figmemir AC.

C13 romprelamfi. i

1]). FE

5 K
.fi,

tA. C BDEMIÔNSTRATIO.
546,1. SùpecABfiatauBD. &duâa

a . diametro BD fumatur BK au BC.

, tum

6&1



                                                                     

LIBER SECUnnus. 18;
mm ducantur b C F. KH pal-31151: 31.1.:
lællatcribus BE. Bd.

jam in triangule DEB.
Angulus 0 Jo P. quia urcrque

femircflus. c :5?”Arquiaçg.QæP.d ’ . 429.1.

Ergo 01) Q. adeoquc DF :0 FG ° 6’ L
Eodem mode brobatur quad fic
Ang. R a) S. ac proindc lattas

DH :1) GH.
Acqui in pa raz-Helcgrammo GD,

latera Oppofira DF. HG ut 8c DH,  
FG funt æqualia f J 34-1-

Eçgo omnia illius lattera (hm:
inter fc æqualia.

Arqui illorum unum HG 30

. AC. z s 34-1.Ergo omnia (un: æqualia fe-
gmento AC. Adeoque cum o.-
mues anguli fint reéti , parallélo-
grammum DFGH cit quadratum
faétum ab une (ègmento AC.  

Eodem mode facile deman-
fitn-



                                                                     

184. Eucnxnxsà
firatur parallelogrammum OK
erre quadratum altcrius fegmcnti

CE. ’Deinde E FK continetur fub FG
hoc cit AC 8c fub GKhoc eflCB.

Denique E AG continetur fub
unofcgmcnto AC ô: fub CG hoc

efl CE.  (man duo E la fi ad duo reli-
quo Dm addantur exhibebuntto-
tum a quod fit ab AB; adeoque
ipfi æqualia erunt. Q E. D.

Per vcalculum hoc modo de-
monfiratur.

* YAB Jo Ac4. CBM.
AB a) AC .4. CE

BAC-1.- : AC. CE.
4-2 AC.CB..1.UCB.

DABŒCIACJl-z a AC. c134.
a c3,

Seu in numeris.
AB il) Io. A1310
AC æ 6. A310

I ErgoCBæ4.   10° I
4GB
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 AC6 4. CB 6 ACAC6 4 CB 4 CB

36 16 24.

COROLLARIIIM I.
U .Parallclogramma cxrca diamcq

tram quadratifum: quadrata.

COROLLARIUM H.»
Si méta linea bifariam facetta:

quadracum .totius lincæt quadrug
plum cf: quadrati a dimidia faiti, I

A; h Pagé



                                                                     

186 EuCLnns
PROPOS! T,10.V-..-

Theor.îs- Si "fia lima A]? [avatar in æ-
qualia inC . à mon æquah’a in D :
raflangulum AC fit!) mæqualiâus
figmenti: AD. TE compreben-
fum , and cum quadrata HF ab
Intermediz [8510128 0D, æquale
efl quadrato CI , quad a dimidm
CE delnléiùzr.

E F I I

L H G-KIl c- D n
P R Æ P A R TI O.

I. Super dîmidia CB fiat nquadra-
tum CI, ducaturque diameter.

53,, 1, z. EdeucaturDFlaterîBI bparalv

lela. I3. Sumta BK a) BD, ducatur KL
1’ parallela AB , ut 8c AL pal-311612

BK. ° h

a 46. I.

De-
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Luna SECUNDUS. 187
DEMONbTRATIO.

, - plementa.
D DK D DK.

c ÇKœ D1.
Arqui a CKK) d "L’AI-I; quia fuma 35,1.

in iifdem parallclis a: æqualibus bnfibus.

Ergo, E. AH ï) CÉDIA
a CG . :CG.IA-

F AC il) GnomoniGHBFG.
A E] HF D HF , quad fit a CD:

x 4. Il. .

’53 ’ CG J) c B (31. quia funt com- c 43’ I-

A . .
’ a AU 4. a HF. ao a c1. adimidia

C8. faâo.
In numcrîs. *

Sinon A8 Io. Ergo dimidî’aAC,CB 5.

AD 8. ErgoDB z. Et CD. 3.

CB 5 . AD8GCB JM’ , " Mp3 z

El (LB :5 :AD.DB. 16.
I Tum.

CD a.CD S-IM.

ÜCD 9.
-:AD.DB le?

G ADBu-IL D Cl) 25.utante.

w A: 2. PROv



                                                                     

188 EuCLmls
PROPOSITI o V1.

Sirefla AB fit bzfmiam [n74
www in C, tique refiqquædam BD ad-
. jicialur 5 Erit retiengulum [ab

tata compofitaÆD (’7’ adjefla Bfl

contentant and cum quadrato di-
midiæ CB . æquale qzmdrata ipfiu:
0D compafitæ a: dimidia à ad-

jefîa. - i u
F G

I4 K 1
A. c B D

O

.PRÆIPARATIO.

ï." Super CD fiat CI CE. » .
z. Duâa Diametro FD, ex Baga-

tur BG Parallela DE.
3. Sumpta. D1 :0 DE, ducatur IL

’ parallçla DA. p; 85 AL parallçla Dl:

D?
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LIBER; SEcuNnusJ 189
DEMONSTRtATIO.

. a AK I) a: CH. quîaîniifdem pa- a 35,1
rallcls.

Atquî ".3 HE æ 5: CH, quia fun: b 43.1,
complementa.

Ergo EAKI) "SPIE.CC]: SGI. c A: Il
f: A13) dGnomoniGHKDG.

A. DKG D KG faâum a dimi- du .
fi dia CB. ’"

E AI-FCJ KG 20 E1 CE quodfitaCD
In n’umerîs.

Sitlînea AB ID. BD z. Ergo tout
AD. n. Dimidîa ABJeu AC.

feu CE 5. Ergo CD 7.

- AD .
se IÎÏM’

E: AD. DE 24(A
UCB. 25j °

BAD. C345 30 4.5 BCD. ’

la 3 P104



                                                                     

19a Eucmprs
PROPOSITIO VIL

Si rafla JE «minque [natur-
in C , emmi quadrata tarins dB à

« utriuwi: [cgmenti CE, æqualid
bis [fuma reflnngulo contenta fizb
tata dB à [ëgmento diffa CB .

h une cum quadrata alterim figmen-

, flacon.

zi fic.

AOÇùn

K H M:

n E.F-G

P R ÆP AR AT 1 O.

a 4.6.1. I. Super aAB fiat D AB.

MM. . MK bparallclæ lateribusBE.BA. Erin-

.34,L que LEI) cCE. .
. 3. SuperLE fiat Cl EG.

De.

32. SumeBMï) BC, &ducantur CL ’

-»---s-.-.-*’nèïï- n.’ ’



                                                                     

Luna Sacunnus. 191
DEMONSTRATIO.

Duo Un AF.. EF æ d duobus dis d AL 13.
AM. MF cum Dto KL.

Arqui a AM continetur fub AB 8c

BM hoc en BC. MEt 5 MF continetur Tub MG (quæ fa-
cile probatureffe æqualis AB,cum.fit ME *
:0 AC& EG æ CB) &z GF hocefi: BC

Ut 8: Cl KL fit aKl-l Hoc dt AC altexo

fegmcnto. . nErgo pater verîtas pr0pofitionis.

In numeirîs.

Sil: AB I0. DAB looy’ .
AC 8. UCB 4]. ’

Ergo CE 2. D AB-l- CJ CB 104.

AB.IO.Ï
BC le’
EABBC zo .y

2

ZŒAB. 5;."me 64f ’
’zSAB BC.;DAC 104.

ut ante.

P194 l



                                                                     

’19: EUCLIDIS

PROPOSIT! o VIH.
"mm ’ Si rafla linea dB [avatar ut-

mnq’ue in C; tique adjz’ciatu:
BD æ BC 5 Refiangulum qua-
ter ramprehenfiam , filé dam AB
à alterntro [egmento CB . une
cum quadrata alterna [egmenti
AC, erit qui: quadrato AF quad
fitacompafita AD.

A c B IDK

I E1. M
E C H. a r

PRÆPARATIO.
. I. Super rota AD a fiat quadratum AF

"5’ L z. Sumtîs DK. KM æqunlibus ipfi
BC. ducantur K1. ML patelle]: DA; ut

3 8: BC. CH parallelæ AB.
3. Ducatur Diamcter ED.

DE;
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DEMONSTRATIO.
Faaile pater quatuor :13 1C. IS. G8

GMefle inter (e ilæqualiat , 86 fub æqua- a 36. a:

libus lineis contenta. o 43’ 1’ ,
s Et citca R,conflituta fiant quatuor Un

quorum Inter: omnia funtipfi BC æqua-

lia. b Ergo fi addantur b 34."-Eh IC l 15 .GS GM. 1A 4’ W”
UtaCR 8R] RDIMR. w
Bruntgta AX. LR. GS .4- RD;

GK. omnia inter [a æqualia, &con-
tenta vel lublineis AB. BC, val (a!) li-
neis quæ illis æquales funt.

Qflbus fi addatur’ C] LH 516mm ab

L8 hoc cit altero fagmento AC. Tata
i ifla fumma feu quinqua ifiæ ’figuræ ex-

æquabunt totum quadratum AP faâum a

compofita AD. (L D. E.
In numeris. i

Si: AB Io. AC 8. Ergo’CB a.

AC Io AD 12CB ziM’ AD niM
EAC. CB zcfl BAD 144.

4[M ut ante.

a4ŒACC380 A
E! AC 64) °

144. .B b 3 PRO-



                                                                     

194. EuCLIDIS
PROPOSITIO 1X.

Th:ot.9. «Si rafla linea ÀB facetur in
I 423.41.71"; in C, Ô non Æqualm in

7)? quathainæqtmlmrn [rgmam
Imam A4137 2013. 52311014 [ont qua.
drzztorzzm A C. C D. qua? a dimzdia
â’C du a!) [nzc’rmea’m CE fiant.

PRÆPARATIO.
I. Ex C erigatur perpendicu-

v laris CE a) AC velCB, &jun.
gantur AE EB.

2. Ex D ducatur.DF patafiola
CE.

3. Ex F agatur FG parallela
A8: utêc deniquc FA. ’

De-



                                                                     

L1 un SEcuNnus. 19;
DEMONSTRATIO.

Triangulum ACE eft rc&an- l
gulum 8c Ifofccles, ergo anguii
A 8c Efunt femireé’ri; ut 8c in m. 1,
triangulo ECB anguii E 8c B font.
fcmircéti; adcoque torus angulu-s

EAB dt métas. .
Dcindc in triangule EGF.

1G(æbECB)cfl métas: Iang. E MJ;
femircé’rus: ergo F etiam femirc-

&us: adeoqueEGæGF.c i
Deniquc in triangule FDBan- "3’ 1’

gulus D (un ECB) métas cf’r. An-

gulus Bfemircêtus: ergo&F fe- *
mireé’tus; adcoquc latus FD au

DB. vHifce prædemonflratis.

I. In Tria uio’ mitan ulo

ACE. l g .d a AEDOD AC 4- DCE- feu du;
quia ACJoCE... ’

. La AE duplum ûti AC.

. . Bb z 2.111



                                                                     

196 Eucnrors
2. In ,Triangule reûangul’o

EGF.
DEFæD EG-ll-DGF. feu

quia EGao GF.
a EP duplum un GFhec cil:

CSD. ’ .Ergo duo Dta 14E. EF funt
dupla Dtorum AC. CîD. ’

- 3. Atqui in triangule re&an-
gule AEF. ’

du ÂE-l-UEFœDJF.
Ergo a JE etiam duplum uto-

rum AC. CD.

4.. Atqui denique in triangu-
le rcflangulo 149F.

dDAF.:0r; lin-imamat
r UDB.

Ergo duo un AD. DE flint du-
pla utorum AC. CD. A -

au!) .

.. 115

.--:-4
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L1 un Szcuunus. 197
In numeris.

Si: AB Je. Ergo AC. CB. 5.
AD 7: Ergo DE 3.

Et (.D i2.

Cl AD 49 D AC 7.5l
ODE 9) A’ D CD 4iA’
Cita AD.DB 58. Dta AC. CD.:9.)M.

r zEn: mon. CD-5-8.

sur; l me.



                                                                     

198 * EuCLrDrs

PROPOS! Tl o X.
film. Si rafla dB [e674 fit bifaridm
m in C, arque enflaient! B0; gam-

drata tatin: compofitæ A0 (7’ ad-
jeflæ B0 erunt dupla quadratorum
ACCO , que a dimidio ACfiunt .
à a CB’ rompafim-ex dzmidiaè

nfidk. .

PRÆPARATIO.

I. Ex C erigatur perpendicu-
laris CE æ CAvcl CB, jungan-
turque AE. EB.

2. Ex EducamrEFp CC) 8c
parallela A0. i

a. Ex F ducatur pet O rem

- Î fi FG
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Luna SncuuouSn 199
FG quæ produira: EB occurrat
in G.

4.. Denique agatur AG.

DEMONSTRATIO.
Triangulum ACE cit refluo-

gulum a: Ifofcelcs . ergo anguli A
(à: E funt a femircâi; ut 8: in tri-
angule ECB anguli E 8c B l’omi-

reéti flint. ’ t
Deinde in triangnlo EFG an-

gulus F (æ oppolito C) cit te-
&us : 8c angulus FEG femire.
&us, (quia angulus BEC el’r fe-
mimâmes) adeoque alter FGE
etiam cil femireétus: Ergo lattis

GF I) FE se C0. ”
Deniquc in triangule métan-

gulo BOG angulus ad G fcmirc-
&us cit: ergo etiam B femireétus;
adeoque latus BO :0 OG.

Hifj

332.!.
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250 -EUCLID18
Hifee praimiflis.

1. In triangule reâangulo
ACE. -

in AEJO bc1AC-l--CICE. fieu
- quia AC æ CE.

D AE el’t duplum Dti AC.

z. In Triangulo reétangulet

EF G. A i ,a bEGaanF --l-ÜFG , feu
quia EF (Je GO) Je fG;

Cl EGduplum DtiEF hoc C0.
Ergo due Drs AE. EG funt

dupla Dtorum AC .CO. i
3. Atquiin triangule reEtan-

gulo AEG.
Dta 11E. EGao bu AG.
Ergo a AG efl duplum nterum

AC. CO.
. 4.. Atqui denique in triangule
reEEangulo AOG

El AGce a AO-lT-D 0G.
Ergoduonta A0. 0G (hoc en:

DE) fun: dupla Dtorum AC.

C0. (LB. E. Vel A
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Luna SECIJNDuS. 201.
Vel in numeris.

Sir AB æ le. Ergo AC. CB. 5;
Sir BO a) z. Ergo A0 æ la.

t Et C0 æ 7. .
’CJ-AO r44. D AC 25 .
El CG 43A Cl C0 49 M’
du 0A. OG 148 Un AC. C0 74)A

4 z .Bis Cita AC. C0 . 148

i Pld!



                                                                     

202 EUClLIDIS.
paoaesr Il o. Xi.

mur. qŒatam raflant A8 ile firme
in G . ut reflzzzgm’um compréhen-

[1M [ab tata linea A8 Ô Imo [ag-
mentarum BG fit æquafe allerius
figmenri ÀG gnadmta.

C B
Ë!) E A , F
CONSTRUCTIO.

r. DucaturAD perpendicularis& æ-

qualis ipli AB. 4z. Diviia AD bifiriam in E, junge EB
3. Surnatur ElJ Ü EB.
4. Fac AC :0 AF. Et dico faâum

elle quod quæiitur. v .
DEMO NSTR A’I:IO.

Supra data AB complonmr "j
ut 8C lupra AC C] AH 86 ii. tir: HG
producatur in I. ’

ï...’

D



                                                                     

"Lrnnx SucuNDus. 2p;
a DF. Fl-I (hoc en FA)..]-.DEA ’

au «Der. (hocelt a EB. ’ 54’
Atqlli Cl E3 J) El AB. feu Cl AC tu". l.

4.01m. ,
BrooŒDF.FH-1I-D EA au au.

. U4.0 AC. t
Et ablato utrimque [me EA.

SDFÆH eau a A05 A ci. 3.
sue and t
Cl AG Il) E CG.
Atqui Cl AH lita fag’mento AC 8: D

CG continetur CE hoc cil: AB 8: altero
fegmento BG.
Ergo Patetfaâ’um elfe quad quærebaturi

’SCHOLIUM.
In numeris hæc propolitie nulle folvi

poteli mode, cum radicis quadratæ ex-
traôtio, qua: hic requiritur non femper
rationales numerus admittat.

C c z Pne-



                                                                     

:04. Eucnrnrs
P-ROPOSITIO XII.

mon In trianguler obtufitngula
"’ quadratum 1mm AC ,

quad chulo dngula opponitur,
fipemt reliquorum laterum A73.
’36 quadrata, bis flanqua re-
fiangulo , 9140:1 continetur [ab
latere (33, (9 fié ipfiz B?)
in direôîwn ri aldin ufque 4d
perfendicularem ab airera acu- .
to angqu A mdmtem.

)

-M..-.--. a...
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LIBER.SECUNDUS. 205i
Q

DEMÔNSTRATIO.

a AC ce ’D AD -l- a DCÏÎ7’I’

Atqui D DC b a) a DE A. a Mr".
BC-l- 2 Ü DBC. ’ a

Ergo hifcc in lecum a DC

À pefitis.
a AC am AD-l-DDB-l-D BC

4- 2 [a DBC. ,
Atquirurfus Duo un AD. DE

que DAB.
Ergo hoc inillorum locum rcv .

polira. ia AC æuAB-l-D BC la:
DBC.

Cc; . sans.



                                                                     

206 Eucmors. U.SCHOLIUMI.

Hoc mode panic aliter eadem propo-
fitio demonfirari paroli.

ExBerigatut perpendicularis BE D
BA , 8c ducatur EC. I

Hoc faôto duo triangula ABC.EBC.
habent duo latera’ AB. BC æqualiaipfis

EB. BC: at veroangulum ABC C an-
gulo EBC; Ergo pet 24. I. balis AC
erit 4EC. Adeoque (Il AC’ C [ne
EC hoc CR Dtis E8 i. AB&BC. q

[Inde pater nihilaliud requiri, quam
ut inveniatur: différentia Dtorum AC.

EC. I -BDC..-...-----..-------..-q
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DACæDAD-i-ÜDC.
Atqui BDC 1) D BE.-EDBC 4-.

zEDBC.
1 Ergo.UACæDAD-l-DDB-I-ÜBC

AzaDBC. - aAtquiClzaAD.DB. 3.) Cite ABf. EB.
Ergo.

a ACŒDEB-il-DBC-FzZDBC
ÜECæÜEB-i-ÜBC.’

Qtæ fi afe ÎnViCCm fubtrahantur, cri:
z Î: DBC dificmnria Drorum AC. EC

feu excelfus que C] ACfuperat D EC,
z hoc cil: Dm EB BC. [au AB. BC..

SCHOLIUM Il.
Ex hac propofitione deducitur gem- ’

ralis Regula Geometrarum , qua ex tri-
bus trinnguli obtufanguli lateribus cogni-
tis inveniunt bafin produêtam Vel illius
fagmentum BD. quæimperat. un Cite

’ AC demta fummaûtorum AB. BC , re-
liquum dividatur per duplum haleur B C;
quæ operatio exhibebit quarfitam DE.

PRO»,



                                                                     

208 EuCLInzs

PROPOSITJ e XlII.

nm In acutangulo tridngulo ABC
n- quadratum [mais AB , quad

’ arma angnla C oppanitur ’, fi-

pemtur a quadrati: reliquàrum
laterum AC. 35, bis firme
rcfldngula ’finb latere [B au

ficb ajfùmpm interna linea C’D
ufque ad occury’ùm perpendicu-’

un: ab «Item angqu arma A
cadentis.
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DE MONSTRATIO.

DBC-E-UDCDO a; C: BC,

CD-ll-DBD. A.
BAD BAD

DBC-PD’AD-FDDCDDAD

  ,Jl-DDB-ll-szCD. -
«Atqui duo ara AD. DCK

aouAC. - . IEt duo [na AD.D [4; Î
œDAB. I

a7. u;

- Ergo his in illorum locum
fubfiitutis.w

DBC   DACCODAVBl 2E1- T 130.09. T
(LE. D,

D d De-



                                                                     

210 EUCLIDIS
Alia demonfiratio.

E

A   r xd  1xD B G: CTriangulum acutangulum fit.
FEG, demonfirandum efi duo
Enta EB. BC, fuperarc D PC par
duplum il] CBG.
ME): B erigarur perpendicùlariS
BECDBF, &ducaturEC, tum
duo triangtfla EBC.FBC, habe-
buntduolatemEBBC, ælateë
ribus* EB. BC (à: angulum EBC
  FISC: quem: par 2.1.1.  latus
EC cric   FC. Adeoquc EC hoc
cit duo ma EB. feu FB. BC arum
K1 D FC.

s. Undc



                                                                     

LIBER SECUNDUS. 211

Unde fic) PC fubrrahaturla a
.EC, obtincbirur diflbrcntia feu

,cxccfl’us. quo caca F8. 8C fupe-
tau: DFC , adeoque demonflrata .
cri: propofitio.

DECŒÜEBEDFB-î-DBC.

Atqul ADBCœDBG-èzŒBGC-Jr-GGC.
N1

Ergo faâa fubfliturionc
BEC æDFB-i-DBG-F-z’ZBGCs

u -î«-DGC I
DFCŒJDFB-ë-DBG -I--D BC.

DEG-ëDFCæzDBGÆzSBGÆG
--!-z. E GC.BG

’ Sen
2.213086. uHoc cit duplum :fub bafi BC

&fcgmento BG; pro diflbrentîa
qua [:1 EC, hoc CF: duo En EB.
f. FBT-ï-BC excedunt [a FC.

q -SCHOLIUM I.

Simili operatione quoque in-,
notcfcct . dififlcrcntia stemm AC
8c FC : quorum primum oppo-

- Dd z   ni-



                                                                     

212 Eucnrorsm angulo obtufo ABC. aire-
rum vero acuto FBC.

DACæDABJr-UBC-f-zz
- DB.BC. 12.11.

DCFINJFB feu DAB-ll-D
r BngBG.BC. 13.11.

S

a AC-D CF au 2203304.
2 :BG.BC.

feu 2 ŒDG.BC.

Ex quocàlculo fequitur hoc
Theorema.

Si triangulum obtufangulum
(ABC cum acutangulo FBC late-

1 t ra AB. BC lateribus 117B. BC æ.
qualia habeat; quhdratum late-
ris obtufo angulo Oppofiti AC ,
fuperabit quadratum lateris acuto
angulo oppofiti FC , par duplum ,
rc étangulum quad fit a bafi BC ,
.8: DG inter duas perpendiculares

I AD.FGintcrccpta.

Scho -
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LIBER SECllNDus. 213
r45

SCHOLIUM Il.

Hinc iterum fluit Geome-
trarum regula ad invcniendum
bafcos fegmentum CD , ex tribus
trianguli acutanguli lareribus co-
gnitis z quod invcnitur fia fumma
Dtorum AC. CB. (circa angulum
fegmcnto adiaccntem) fubtraha.

- tut a AC, 8c reliquum par du.
plam bafin BC dividatur.

Dd 5 Pnoà



                                                                     

214. ’ EUcmnls

PR-OPOS trio XIV.

r a. . . .1° 2» flan) reflzlmeo d æqualequa-
I draium conflizuere.

Il;

’ d A 1 D a c F
L E . B

CONSTRUCTIOJ

I 4s- 1-1 I. Confiïtuatur L: BD J) reâilîneo
A: quad fi habeat 12mm æqualia. obti-
nemus quadratum quæfitum. Si veto non
tum. r

z. Producaturlatus DCin F, ut CF
fit æ CB.

3. Linea DF bîreâa in G , centra
G radio GD vchF delcribe femicircu-
lum DHF.

4.; tatas BC producatur ad femîcir-
Culum in H.

DicoD CH e116 :0 rcâüineo A.

De;



                                                                     

Luna SEcuNnu’s. ’21;

IDEMONSTRATIO.

BDC. CB (feu CF) -;-ÜGC hl) b;.u.  
C] GF. f. C] GH.AtquiClGH ego 0604-5 CH. c47-1.

v Ergohis inîHiuslocum fubfiitutis.
BDCÇB-l- El GCæDGCbi-Ç

’ D CH. ISi aufcratur utrimque E1 GC.

:2 DCB a) D CH: *
Atqui a DCB a) reâilineo A

Fer confit". i sErgo [Il CH etiam e11 æ eidem
reâilineo A. r -îD.

Elementomm Libi 5mm? Finit;

in;



                                                                     

EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER TERTIUS.

iDEfINITlONES.
I.

(Æqàales circuli fun: . qua»
. mm diamç’tri AB. BC. fun: de»

gades: welquarum, grue ex un"
tris D.& E. refiælineæ DE . EG.
faut æquales.

I I.
R254 rirmlum tan-

C r .gare dzczmr, que cum
circula»: tangat puta ’

m B. fiprodumtur in

  C. circulant non fe-
MÎ: 111.



                                                                     

Luna TERT rus. 217,
I I I.

A Circuli je manta
langera dicuntur qui
[de .mutuo tangentes
ut in A. je]? mame
non fêtant. -

1V.

c A In circula æqtm;
liter dl areà cen-
tra reflæ diam-

I tuf, mm perpen-
G à diculares ID E.

B DE. à tantra D.
, . adipfa: AB.CK.daâîæ,æquaz’es fiat: 5 [engins au-

tant flafla dicitztr GH. in que?!)
major jerpena’iculari: Dl. :4417. ,

V.
0 Segmentum pir-

sali, efi figura que:

Qfiw rafla A B. ÔA circuli penflaeriq
AC B. comprehmditur.

. fic ’ ET,



                                                                     

218 EUCLIDIS
V1.

C Jrgmmli ante»:
- angulu: efl C A B.

A qu [ab rafla 1mm
. A B. à tirtuli

v peripheria C A. tamprthenditur.

  v 11. -13. la figmenta au-
slem angulas efl puta

A B C. mm in fe-
y [gradin cirrumferm-

. A (tu lampa"): filaitpunfizm quaa’piam B. 6’? dé en in

termina: raflé AC. legmenîum
termmanfes. limas refit ut B A.
BC. immun duâ’æ.

l V 1 l L

,   am ut BC D. illiangulu: d’icimr infif

fiera.

A prehma’enle: angu-
lnm DAB. "il:

. A D. A B. «liguant
13V]; afimum paripberi-

a

1X.

Cam vers mm- ,



                                                                     

LlBER TERTIUS. 119)
1X.

Seflar circuli efl,
mm ad zpfius (irru-

. li ventru»: A angu-

Ô la: B.A C. fuerit
B » C conflitum: : com-

prehenla flimirum
figura à à wifi: AB. AC. an-
gulum BAC. contineutibus, à.
àperiflæria B C. ab Illis «flanqua.

X.

A4)

on
Similia circuli [egmmta fun!

ABC. DEF. gaz angulos B AC. *
E DE. mpixmt æquàles, dut in
quibus anguli C B A. F E D. in-
ter je [nm æquqles.

,1

le a Pao-



                                                                     

anbf. I.

a m. I.

brut.

220 EucLIDIS
*PROP051T10[.

fDafz’ tiraillé

ABC centrant F
repaire.

CONSTRHCTIO.
I. DurËh quælibet AC , a dividatux’

bîüriam in E.

z. Ex E crigatur utrinque b PerPen-
diculzfrîs BD nique perîphcriam.

3. 1112 bifarîamdividnturinF.
Dico punâum F dît: ccnmxm

. circuli.

I oDEMONSTRATIO.
Ccntrum au: CH: in BD , au: extra

illam.
Î Si fit in BD, nec-effarîoefiin pua-ac;
gnon! illamdividît bifariam; quia Circulî

’radiifuntæqualrs; adeoque centrum cfl:

in F. a ISi juxta Adverlàrîum fit extra BD;
ponatur illud ex: gr: in G: tum duâis

’ 5   ’* - A6.

«fipo... -«- -
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vum-

L 1 BER Tant: us. 211
AG. EG. æ in triangulis GÈA.
GEC.
Latus GA Il) C CC. quia pommtur radiîfl; Îm’. .

Latus EA æ EC’ ope]: confiruaionem.
Latus G E commune.

Ergo d omnes anguh fun: æqualcsdam
Mecque Ang. GEA æ (BEC.

Ergo eGEAeftircêtusfi fArqui BEA CR reâus par confimâîo- * 
nem.

Ergo mg. GEA a) BEA. totum 8c
pars , quad CF: abfurdum. A

Et cadem demonfiratio obtinet in
omnibus punitis quæ poffimt affignari ex-
tra lineam BD: unde concludendum en: D
illud extra BD non reperiri. - ’ C

Ergo in BD 86 quîdem ejuspuncîo E

illud cric. (LE. D.

COROLLARIU’M,
Si linea méta in Circule aliamlînealfi

refiam bifariam 8c ad angulos reétos le;
çat; inilla facgntçexiccemrum. l

He;



                                                                     

2;: EuïchDIs
.v

PROPOSITIO. Il.

I. in Pertpberia 07’045 :4
dumqùælzbet panifia A. C. fi-
mantur, raïa AC , gaz [Mr r1-
la ducimr , imm circulant c4-
dit.

DEMONSTRATIO.
Ex Învento Centra E. duâis radiîs

’ ’ÆA. EC, acÎreélam AC ducatur E8.

Tum in Triangnzlo. EAC.
Latus EA J) EC quia radii.

à? "a? A, æ Ë: 5.;

C» 7.-. "a -7 *



                                                                     

LIBER TER-nus. 22;
Arquiewternus EBA I C interna C. "6 1

Ergo EBAetiam C A.
n

Adcoque in triangule EBAlatusEA
oppofitum angulo lxlaximo cric b C la- b] L

tare EB. 9’Arqni latus EA pertîngît tantum ad
peripheriam.

Ergo latin EB cadi: întra cireulum. ’

Et endem demonflrafio applicari po-
tefi ad omnia punâalineæ AC.

Ergo tara Imam AC cadi: inrra Circu-

lum. D.
COROLLARIIUM.

Linea méta Circulum çantum in une
punâo tangxt.

0

Pao-



                                                                     

224. Eucmnzs
PROPOSITIO 111..

[hmg PARSI.
Si in circula rafla quædam

C E par centmm A 0114624 , 4112m;

BD non par centrum duôîdm ,

bifariamin F ficet; etiamillam
ad mygale: raflas ficabit.

C

4.
P A R s IL ’ , ’

Et fi ad angulas 76670! 24m [6"
tu; bifariam quoque [ambla

DEMONS TRATIO.
Pars 1. mais radiis AB. AD , in m.

- angulis AFB.AFD. l
Lntus
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- Luna TERTIUS. 225i
Latus AB ID. AD quia radii.
ILatus FB ID FD par propofitionemî

. Larus AF commune.

H , bErgo omnes anguli fun: inter fa æqua-
les , par 8. I. adeoque Ang. AFB ï)
AFD. qui propterea fun: areôtî. a n°19;

Pars z. In iifdem triangulis APR. AFD. m.

r Ang. ABF J) ADF.quitriang.BAD
eii Ifofcelcs.

Ang. AFB :0 AFD Fer propofitio-
, nem.

Latus AF commune;

Ergolatus BF b J) PD. i b 26.1.;

(L E. D. .COROLLARIUM.
In omni triangule æquilatero fieu

Ifofcelelineareâa bafin bifariam fecans, in
ad candcm perpendicularis CR 8c contra.

F5 Puce



                                                                     

226 EUCLIDIS
"mW-î- Pnoposrrlo.ÎV,

si in cirmlo duo: re-

hc En AB. DC non ambz
(q ’ par centrant daim, [a

l

O

:A Invite»; [mm : i114:F )WB fifi non [embatit bi-n farinn.

DEMONSTRATIO.
Duplex hic obtinet cafus. l
Caius I. Au: un: tantum rranfit par

centrum , ut ex:gr: FE , parctiHam ab
airera CB non [cari bifàriam : quia iHa
Fer hypothefin non tranfit par centrum. ’

Cafus z. Au: qeutra tranlit par cen-
’ trum.

si jam Advcrfarius contendatduas li-
ncas A13. DC (a mutuo (acare bifariam in
E, ex centre F , ducarur hâta FE.

Tum Pif; (crac A13 bifarinm. Ergo a
n3.11I. mg. FER Cii minis.

Eadcm FIE faut DC bifariam. Ergo a.
ang. FhC efi reâus.

Ergo eritang. Fi B a) FEC. Totum
81 pars: quad en: abfurdum.

- » PRO-

«à



                                                                     

Luna TERTIUS. 227
PROPOSlTlO V. mon.

Ji duo cirmli BDCç.
BEC, fifi: mame fanent
mm babebum idem tm-

i’ D 1mm.
à

DEMONSTRATIO.
.Si quis ponat A effecommuneutriuf-

que centrum , ducatur AB ab i110 centra
» A ad punâum intericâionis B. ut 86 AD.

Linea AB il) AD; quia radiicircuii
BDC.

AB æ AE. quia radiicircuii
BEC.

Ergo QlOdCfi abfill’dum. a A: I
At eadem demonflratio obtinet in

omnibus punâis, quæ intra commune
utriufque circqupatium iunt pofita.

Ergo univerfim pare: vcritaspropofi-f

,5 rionis. Q. Dt 5o

Ff 2. X P116:



                                                                     

228 EuCLIst
En... 5. PRO po sn 1 T 1 o VI.

. Si duo ’circuli BA. ’35 fi

fluctua interim tangon: in ’19 :
non cri: illomm idem centrum.

DEMONSTRATIOJ

Si contendat aliquis punüum
ex: gr: D erre commune illorum
centrum s duâis Dl. DC erit.

DBJ) DC. quia funt radii cir-
culi BC.

DBoo DA . quiafunt radii CirÂ
4 culi BA.

Ergo



                                                                     

wvrv qLuna. Tnk’rlus. ,22;
Ergo DC’a aoDA. Totum 8c a Axa 1.;

pars: quodeflabfurdum.

Adeoque cum eadcm demon-
firatio omnibus punais utriqùe
circula communibus poflît appli-
cari, non habebunt- ii’ci circuli
unum 8c idem centrum.

(La. D.

F r 5 p...-



                                                                     

230 Eucnlbu
mon, PROPOSITIO VIL

" LJi in circula quem: extra ont- .
"un: F anipz’azur punflumG , ex
quo quædam nèfle G14 GC. G7).
GE. GN. in uranium codant.

Tarn ’ x
I. Maxima cri: G11. quæ par

cenrrnm f tranfit.
2. Minima erit reliqzm dûme-

. tri par: GB.
3. 155mm nero major efl GO,

qu maximæ GAI profiter.
v 4.. Neqne plura- quam duce ab
illo punfio G ad oircumfirmtiam

» duoi Infant æquoles.

D64.



                                                                     

Luna Tenrlus. :31
DEMONSTRATIO.

Pars 1-. Duââ PC. in trianguioGFC
Duo latera CF. PC C a 6C. a au. 1’,
Arqui CF. FC a) GA. quia PC

ao FA.

Ergo GA C CC.
Pars 2. Duôza CE. In Triangulo FGE

Duo latere. FG.GE a C FE.hoe]
cit FB. S

FG Foi
on b 4 on.. . 54x. 4.Pars 3. Duâa GD, in triangulis i e

CFG. DFG. I
q Latus CF 20 DE.

Latus FG unique commune.
Scd Ang. CFG C DFG.

Erg.) bus CG c 4 DG.

Pars 4. Pater ex præcedentibus; nam
fi tres poflent æquales G D. CE. GN du-
ci; rum «forent duæ GD. CE ad eau-
dcm partem inter (e æquales.

Quod repugnat Parti 3.

c 24. I. i

PRqâ



                                                                     

311m. 7.

535 EuCLIDIsË V

Phones: T10 VIH.
Si a puno’i’o’ A extra circu-

lum accepta ad circulant ducau-

tur quidam rafla: AH. dg.

4E .. 1. iEarum que in cavant
perzplyeriam influant maxima e-

n? AH , qua par centrant L

tranfit. N l2.. .Aliarum major off ca;
Mg , qui: maximas AH pro-
Pior. ’

3. Extra eirculum minima
a]? A3, qua prodafia par cen-
trant tranfit.

4. Q9: minime propior GAZ.
remotiore AE minor ont.

ç. N on



                                                                     

Luna; TERTIUS. 233

y. Non piloris quant dm ex
difio panifia A in peripheriam
duci pcyjimt arquaient five intra
circula»: five extra.

DEMONSTRATIO.’

Pars I. Du&a mâta LG. in tri; a

. angulo ALG. . . I. Duo lattera aAL. LG C AG. i ’9’ a

Atqui AL. LG a) AH.
quia LG :0 LH.

Ergo AH C AG.

Gg . Pars



                                                                     

1:24. I.

c A2. 4.

du. I.

:34. E-UCLIDJs
Pars z. Duêia linea LF , in triangulis

ALG. ALF.
Lotus AL unique commune.
Litas LG J) LF. quiliunt radii. -
Arquiang. ALG C ALF.

Ergo balis AC b C bali AF.
Pars 3. DufÎta LC. in triangulo ACL.

Duolatcra AC. CL. b C AL.)S
CL. J) BL.

Remanct AC C c AB.

Pars 4. DuâaLE, in triangulis AEL
ACL.

Duo laiera oxrcriora
AE.EL d «se. dis

v LE il) LC.
Remanet AE C AC.

i Pars 5. Patetex prœcedentibus; mm
dudit A11) AE. quæ intra AI ducitur
eritillâminor.’ quæ extra. illâ major:

adcoque ex A non poilant duci plates
quam duit quæ fin: æquales. (à. E. D.

Pu o-

,...-...... .-. .
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Luna. TERTIUS. 235

PROPOS 1 T10 1X. 4m!
I Si a!) aligna intm

’v Circulum punc’to A plu-
m quam duæ "me caqua;
Il! AB. A ’ADad pe-
1ipberium uci pnjfmt :
Illud punc’lum entren-
1mm.

DEMONSTRATIO.
Duâas raflas DC CE. dîvide bifarîam

in F8c E pet reflas FA. HA.
Tum in trianguîis APD. AFC.

Latus AF unique commune.
Latus AD æ AC. pet propofitionem.’
Latus FD J) PC. pcr confiruâionem.

V Ergo Ang. AFD a 10 AFÇ , 8: uter- "à ï.
que breàus: adcoque in perpendiculari b m5

FAeritcentrum. c gai-ont
Deinde codem mode pet trinngula x. m.

AEC.AEB demonflratur centrum miam
cire in perpendiculari EA.

A Ergo necefTario cri: in punâointerfe.
fiionis A . quiaduæ lineæ FA. EA præg
ter illnd nullum habent commune.

’ CL E. D.
G g a fra. ’



                                                                     

236 Eucnznts
PROPOSIrio X.

  Duo rirmlz’A E ÆDE. AFC [e
) mutuononficantin
à piaula: que»: dua-

’ (au: punflis.

DEMONSTRATIO.
Juxta Adverfàrii opinionem

ponantur 1è inviccm (acare in
tribus punâis A. E. C. Tum ex
inventa Icirculi ADE centra G.
ducantur reâæ. GA. GE. GC z

K quæ (untæquales: quia funt ra-
dii cirCuli ADE. v

Atqui tres ifiæ æquales GA. CE CC
ctiam Pertingunt ad peripheriam afterius
circuli AFC: ergo Punâum G illiusv

I 9. Il. quoque nerît centrum.
Adeoque duo circuli (e invîcem [acan-

tes haberent idem centrum. b quod si!
aMprdum. ’ ’ .

b s.

Pré."  



                                                                     

L IBERNTERIIUS. 237i

PROPOSITIÇ XI.

Si duo circulé [ê interiu: tan.
gant M14 ,, rafla F Gillorum ten-
tm F. G. conjungens , fi prqdun
tatar , tranfibit par rântaflum

Item:
le.

d. A

DE, MON STRATIO.

Si juta Advcrfarium non ca;
dat in A , cadataliorfum in D. ,

Cg 3 ’ Tuml,



                                                                     

:38 .1 r Eucmnrs
Tum

[Reaa FGD 30 FGA quia funt
S radii majoris Circuii.
i FG FG.

GD æ GA. ”
Atqui GB 20 GA. quia funt ra-

dii minoris circuli.

Ei’go GD æ GB. Totum se
pars. quod en: abfurdum.

- Atqui cadem demonflratio ha-
bÇt locum quandiu inter punôta .
D 8: B manet aliquod intcrfli -
mm; feu quandiu illaÀpunaza non
coincidunt hoc efl quandiu linca
GD non tranfit par contaüum.

Ergo FG produ&a cadit in
contaétum A. A

à); E. fD.

. Schoï



                                                                     

I

Luna TERTIUS- 239
I.S.CIHOL IUM.

Potefl: hæc propofitio fic con;
vem.

Si duo circuli fc mutuo interius
tangara: , 8: a punôto conta&us
B, ad centrum unius circulidu-
catur Re&a , tum in illa aut illius
produâaquoque critcentrum al- ’ i
tcrius circuli.

DEMONSTRATIOJ
Duplex hic obtinct cafus: Au:

enim du&a cit BA ex contaâàl,

u u I a



                                                                     

24.0 E u c1. 1 D r s
2d centrum maioris circuli : Aut
duit: CH BC ex contaâu ad cen-
trum minons citculiC. ’

CASUS I.
Si centrum minoris circuli non

ficinlinea BA . fitcxtraillam in
pun&o G. ducanturlineæ BG 8c
AD pet G. ’

E æ GB. quia flint radii minoris

A circuli.AG AG. juxta Adv.

. AEJ) AG4.GB.
Atquî A04. (31; o A131. AD. 20.1.

Ergo AE o AD. pars major toto.
Et cadcm demonflratio habcc

locum in omnibus punëfis afiîg-
matis extralineam BA. E rgo cen-
trum minoris circuli rep eritur in

linea B A. i -

Ca-À



                                                                     

LrBER TERTIUS. 24.1.

CAsus 1qu -

si: centrum majoris CircuIi extra r6
&am BC , au: illius produâam , in Pun-
&o F. Ducantur BF 8c DF per C.

Eritquè ’
A[CE æ CB. quia radiiminoris circnIi.’

[CF CF. .
m Jo ch. 03.

Atquî Fç .4. c3 a FB r. En;

trErgo FE a FD. pars taro.
QI .EII A.

HE (Plug



                                                                     

24.2 E-ucLaDI a...

Theor. Paulin-s: T16 XII.
’ Il.

Si duo circuli [a invicem ex-
terius cantingantvin T. "Âgé-fa

qua illorum centra, conjungit ,,
Fer contafium tranfilzit.

» DEMONSTRATIO.
SI Adverfarius hoc nage: 5

fint fi fieri potcfl centra ira clon-
fiituta, ut méta VFG. illa con-
jungèns non tranfcat pet pan-l
arum contaitus B , fed circules
fecct in C 8: D. Tum dnétis F3.
G5. in triangule FBG.

Lz n ’ La-



                                                                     

L I un a Tant 1 us. 24.3

Laura FB. BG a. 4136. a au. x.
Atqui FB. BG I) partibus FC.

GD. ’
Ergo PC. GO o" .tora FGa

quod cit abfurdum.

Eadem demonflra’tio vim ha-
bebit quandiu pûnEtaCôc D non
coincidunt’ : quod folummodo
fit in punéto contacïtus B. Ergo
linon centra conjungens pcrillud
tranfire débet.

(LED.

Hh zÏ l Pro-



                                                                     

34.4. Eucmnxs

1km. Paovosrrro XIII.

Il. li Cirtulu: circulant non tangit in
pluribu: punais quant une; five
iman. flue extra ranger.

B -

D .
DEMONSTIRATIO.

Gains I. Circulus ABC tangat (juxra
Advcrfarium) in ducbus punais A .8: B :

a n. u. Tum reâa FE , tendet a ad punâa con-
tIE’cus A a; B; ducatur FB.

FE .4.- EB I) FA, quia fun: radiî

ejurdem circuli. °
.. . ç . , Au

l

l



                                                                     

I. 1 un Tsar: us. 24.5
Atquî FB I) FA proPter tandem

rationem. ’

Ergo FE 4.133 30 FB. de CR 520.1,
eibl’urdum.b l . ’

Calas II. Circulus ABC (fi non in
f une) in duobus punais tangat circulum
i *ABD. fc. in A 86 B, Reâa FE qu:
È Ïntra conjungit tranfit Pei- ccontasïtum c "’ m

Atqui (juxta’adverfium , qui ctîam
l contaâum in B ponit) illa etiam tranfit
t a pch, utlinea FBiE fit linea rafla.

Ergo hinc fequeretur duas métas w
l FBE , FAE comprehendere fpatiumu

0410:1 CR abfurdum. . d Ax. n;

Hb 5 ’ 11’110J i



                                                                     

34.6 Eucnmrs
nm PROPOSITIO. XIV.
W I. (Æquales reflæ A3. 90

in circula æquajiter a centra di-
fiant.

2. E t taquât" amatie diflzm-
te: inter [e agnelas film. A

DEMONSTRATIO.

a d’un.
Ex centre E duâæ perpendi»

.3, m. cularcs EF. EG’ , lincas a AB. DG
bifccabunt; 8c quia rota: (un: æ-
qualcs arums: femiflès AF. ËDG

- qæquales:ducantur radiiEA. ED.
In triangulis rcâangulis AFE

TGE.
ara



                                                                     

Linna’Taanus. 24,7
Cita AFFEJOD AEl I
UraYJG.GEæc179E.i4’7’ «

Arqui [a 21E a) SŒE. quia fiant:
a radiis.

Ergo DtaÀÂF. 5E. 1) DtisDG GE
S: a AF :0 DŒG.

RemanethE 30 a GE.
a Ergo linea FE a) GE adcoquc

dxflantlæ æquales. .

î

i P A a s Il.
Supra orant;

Cita ZF F E æ catis DG GEXS
c: .FE N300 GE.

h c145 :1) DG.

’ Ergoipfa AF æDG. 8: ipfarum A
dupla.
Amas» DG. . Q. DE. M

I Pro--7.



                                                                     

284. 4 EUCLIDIS

M. , PROPosr-rio XV.

W . 1.1!; tir;C D tala ’dBCîD
B, ’ E reflarum in-
al-i-«z F fin’prarum

1 maxima ejf
Trame!"

4 AF.
2 . Reliquaram un aaBE ma-

jor que centra papion

DEMONSTRA T10.
iPars I. Duâis CE. GE. in triangulo

BGE. i-a ,0, 1, Duo latera aBG. GE 4 BE.
Atqui BG. GE æ AF. Diametrol

Ergo AF a BE.
ParslI. DuâisGC. GD: intriangulis

BGE. CGD.
Latus BG au CG) mua (un;
Latus CE æ GD radii.
At ang. BGE. 4CGD.

lin-L. Page bafis 3E b 4 CD.

En:



                                                                     

LIBER Taarrus. 149

PROPOSITIO XVI.
si par extremi-

tatem diamatri A
aman" perpendima
la": FE.

1. lllacadetex-
"a tinulum.

z. Neque inter
,ipfam (a simulant

alia rafla ad coman A ami par]! , qua
tiraillant non faut.

O

DEMONSTRATIO.
Parsl. Ex centre D ad quodliberpunâum F

(infra DF , cri: in triangule DAF. I
Angulus A ç F. quia angulus A radius.

Ergo Latus (a) DE 4 alatereD-L
Atqni DH æ DA. quiafuntradii.

largo DF 4DH. Adeoque quia punâum H
en: in circumfcrentia erit F extra.

ldem ratiocinium omnibus punais liriez
FAE petcPc applicari: adeoque tata FE (exce;
pro punëto A) erit extraarculum.

Pars a. Ponat advcrfàrius reâam AB poire
duci inter AE. &circulum abfque circuli fèâio-

’ ne. Ex centre D ad AB ducatur perpendicula:
risDK. Eritqnein triangulo pKA:

Tireur.
1 5;

319.1.

I 1 ring. i



                                                                     

b 19.1.

25° EUCLIDIS
Ang. DKA e DAK.
ErgolarusDA b 4 DK.

Atqui DA pertingit ad periphcriam.
Ergo caditDK. intraCirculum; aden-
que linea AKillum fecat.

COROLLARIUM.
Hinc rurfus parer reâam lia

neam Circulum tanrum in une
punâe tangere : nam demonv
flratum efirotam reEtam FE ica-
dere extra circulum excepte unis
ce punüo A; adeoque in illo fe-
fe tantum contingunc.

Paris
l

A!



                                                                     

Luna. TERTIIJS. 251.
PROPOS] T10 XVII. Prebl.z.

E . Adam mafia
An À "54721127264771

. [Ë AC datera qui;
l * D . maculant datura
I ’ ’ [BOB tangat.

CONST RUCTIO.
1. Ex punâe A ad centrum ducatur

mâta AD.

z. Centre D radio DA defcribatur

circuliarcus AE. q, 3. Ex punâo B erigatur perpendicu-

laris BE. h iv4. JunâaED, ducaux) AC.
Dico lineam AC tangere circulum.

DEMONSTRArTIO.
In triangulis ADC. EDB.

Latus AD se EDl (lilial fun: radii Co-
Larus DC a) DBrlrumdem circulorum.
Angulus D communis.

A.

Ergo aAng. ACD æ EBD. . r4. I.
Atqui Ang. EBD e11: retins pet cenfl.

Ergo etiam AC D efi refilas ç adeoque

linCaAC b tangit b x6JILIl a Pro-



                                                                     

252 ’ EuCLIDIs

mon PROPOSITIO .XVHI,
’6’ A C B Si rafla lima

fr ÂBjangat circu-
an la») , qua ex au:

Ira ËD ad amia-
â’um C dacitur

v» TC; illatangan-
genti A8 perpendicularz: "a.

DEMONST’RATIO.
Si negct Adverfarius; Sir alia quæ--

dam DB perpendicularis ad tangenrem :
mm in triangule DCB ,

Angulus DBC e DCB. juxta Ad-
verfarium.

a 19. I.
ErgoiamÎiac 4ms. a
Atqui DC au DE.

lm19- Ergo DE 4 DE. Pars major toa
" to: quad eli l’abfurdum. Etcadcm de-

monfiratio habet locum in omnibus pun-
itis lineæ CE.

Pao-



                                                                     

’ Lama Txanus. 293:

Paerosn’lo XlX.

Si rafla lima dB
tangat circulant. à
ex contafia C duca-
tur perpendiculari:

B

E tram.
DEMONSTRATIO.

îlien.
1 7.

CE bulla cri: cen- .

Si hoc ab Adveriario negetur ; alibi a
centrum aflignare debet: Sithoc in F:

agi-arum dué’ca PC cric

,0 -;-A.---- l-ww-v’r’wi .

Ang. ECB reàus. fier propofit.
lAtqui FCB à etiam reâus juxta pofi-

tienem Adverfarii.

Ergo ECB æ FCB. Totum 8: pars:
quod efl abiurdum.

Eadem autem demonfifratio iceum ba-

a 18. HL

betubicunque ab adverfario centrum ne;
natur extra lincam CE. a " z

Ergo in [inca CE reperitur centrum.
Q. E; D.

il 3 PRO;



                                                                     

in Eucnmasi
11m. Ruerosrrro XX..
m daguât: ad Centra»; GEB du.

plus efl anguli G’DB ad paripha.
riant , mm idem area: GB eflba. l
fi: angularum.

DEMONSTRATIQ

Cafus I. In triangule Ifofcele
Anguliis GEB æ ang. D .1- B. 16.1.

meæn yL
Frgq GEB2 nuplug anguli D.



                                                                     

Luna Tsanus. ’35;
I- A

-L. f0.

Calas z. Daâa AF pet centram E ,’
JAng. B EF duplus ang. BAR) per ca-

. ,lAng, CEP duplus mg. CAP [un]. I.
lieras BEC dupais rodas BAC. ’ ’

GD
Calas 3. Totas Ang. CEC’ell

duplusrotius GDC. S
Partialis GEB cfi duplus par-

tialis GD B.

RWBEC duplus BDC. Q1?" D-

. I PRO-5



                                                                     

H156 Elle Lapis .

m0; paerosr’riio XXI.
W 4 la Mania, qui aidant armi BU

infifhmt angali BAC. B’DC, [au
qui [am in codent fagmmta, fun:
inter [à agadas. *

A.

DEMONSTRATIOJ
Angulas BEC cil duplus BAC I
Arqui id. BEC en duplas BD c:)zo. 11 .

in. 7. Ego-BAC î :0 BDC.

Pre



                                                                     

1’

4 max-v:

a) à tu]V C inrfcripotiABCD»

, anguliafl. D.B.pofixi

A B

[aux Tak’rrus. :57
Paonosrr10.XXH. 11net.

î a

Qua- Q
A drilattri

daubas

mais (un:
aqualu.

DEMONSTRATIO.
Daâis diagonalibas AC. BD.

Ang. 0 J) Q aquia infiflant arcai a u, m,

A ABAng. S æ Ca quia infifiant arcai

CE. i l
Tours angulus ADC æ Q FI- R.)A

Angulus ABC l) ARC.

bug anguli me. ABC au tribus
Q ...]-. R .4- ARC.

Arqui bittes faut 20 z Reâis.
Ergo 8:! duo ADC 4.. ABC

3) a Reâis. QE. D.

K k Plu



                                                                     

Timon

u.

a nef.

’258, 4Eue’Lrnzs

PROPOSITIO. XXIII.

Si laper aadam rafla Tl: con.
fiituta fiat duo fagmenta circula-

* mm inaqualia; illa mon fiait fi:
malin.

Æ
D I 3

DEMONSTRATIOIi

e-Si contendat Adverfarius illa elfe fi-
milia; durantur méta FE.ED.DI. v

’Ang. DEF 1) DIF iuxta a Adverfarium

10.111. AtquiDEFe DIF. yer 16. I.
gaz une fun: contradiôtoria.

Pro-



                                                                     

Luna. Tnanusî :39
P R-OPOSITIO XXIV. gîtèr-
J’agmanta fimzYia ACE. ŒEF.

[taper aqualiaus rem: AE. îDF
confirma , inter [a faut aqualia.

C

maï-
a. a D

DEMONSTRATIO.
Superponatur AB ipfi DF, aatcon-j

gruentaut non. q
Si non z tum petiphçtia ACD.
Vel cadet rota intra vel extra peuplie-

riam DEF: contra præcedentem.
Vel: interfccabit periphcriam DEF:

tune circulas circulum (acabit in pluribus
quam duebus pané’tis: contra to.hujus.

Ergo congruent: adeoque fun: a æv’ a [La

qualia. (L h. D.

C .
ë à Pao-

A.



                                                                     

Pxobl. 3.

a Car.
l. ut.

i260. EUCLIDIS;
PROPOS ITIO XXV.

B .Circuli datura

armai JET
A x Cq jpparfiam’.

CONSTRUCTIO.
I. Tria punâa ad libitum fampta

An B. D. junganturteâis AB.BD.
z. Dividantar bifariam perperpcndi-

culares EC. FC.
Dico in illarum interfcâionis pun-

âo C elle arcas dati centrum quæfitum.

DEMONSTRATIO.
Ccntrum cil: in perpendiculati EC.
Ut 8: in perpendiculari a EC.

Ergo efl in punâo interfeâionis;
quia illud tantam habcnt commune, 86
circali unicum tantam cil centram.

Adeoquc ex centre C àrcus perfici p04

terit. CL E. F. ’

Pro-



                                                                     

’LI un ÂancrIus. 261

PROPOSITIO XXVI. ne".
, ’ 3’.Si in circulis aqualiaau anguli

five ad centra. G. H. flueadpa-
ripberiam B. E. fin: a «ales :
tan: etiam area: AC. 7) agui:
au: infiflunt. arum aqualas.

’13. E

B Vq’ aqq
-CDVË

DEMONSTRATIO.
Daâis reâis AC. DF. in triangulis

AG C. DHF; i
Latus AG æ DH) Quia funt radii cir-
Latus GC 20 HP culorum æqualium.
Augalus G se H. pet propefitionem.’

, ErgoBafis AC au) DE il a 4.1.
Fiant jam anguli B. E. (kl periplxe- i i

tiam duâis AB. BC. DE. EF. i

Kk 3 Qia
1’93



                                                                     

262 Eucnmu
Quîa autem angulorum ad centra CH

æqualium femmes ad periphcriam B.E.
boche. adam funt æquales 5 fegmenta ARC
m. DEF cmnt blinxnilia: adcoque quia fu-

per æqualibus re&is (un: conflituta ,
erunt æqualia: (hm fi a totis circulis

’ ’ æqualibus auferantur remancbunt arcus
o AC. DF inter (e æquales.

Pars z. Hæc codem fere ratiocînîo
demonflratur.

Sed notandum in parte prima figuras,
debere confiderari fine angulîs ad peti-
pheriam; qui in demoufirationc dcmum
conflrui debent.

Sic ctiam in parte (canada fpeâarî de-
bent abfque angulis ad centra , quos de-
monfiratio demum requirit.

Adeoque utrîufque partis demonflra-
tîone ambo anguliôc ad centra 863d pe-
ripheriam exiguntur: cum par illos de.
monflretur æqualitas reôtarum; par bos
vero fimilitudo fegmentorum a qua: atra-
que neceflîzria funt.

1’16,



                                                                     

l

[LIBER TERTIUS. 16’;
PROPOSITIO XXVII. nm,

si in aqualilm: tirmli: ami: AI. DE ’4’ I
flnthualcs, anguli un: infiflentcs fin ad
mura G. H. fin ad pcïipbnias. B. E. [am

fluet faquin.

B E
C

A IDDEMOINSTRATIO.
Pars I. Sinon fit angulus G à) H.

’ Erit G n H.
Ve! G d H.

- SîtG n H. fiatque,
Angulus AGC 5) H;

Ergo a Arcus lAtquî Arcus Al æ DF Pel- Pmpofit. a 16,. Il;

Îrgo Anus AC il) AI. Tenu-1:8:
* pars: quad CH abfurdum. Ergo dngnlns

G non (H: miner H.
Eodem modo prebatur angulnrn G.

non elfe maiorem angulo H. .
’ Ergo faquin" G cfle æqualem A.

Pars z; Hæc facile eadem formula de-.
xmonfitatur.’ - w ü Pro-



                                                                     

Theor.
:5.

:64. Eucmnrgl
PROPOS 1 r10 XXVIII;
Si in tirculi: tqnaliôus alitât:

fin! æquales rafle AC. TF :erunt
arum, quo: auferunt . amuAC.
ÉDE inter je agnelas.

n r.a.

G p f
DEMONSTRATIOÇ

Duâîs mais GA. GC: HD.HF, in
triangnlis AGC; DAF. à

Latus AG il) DH.) Quîa radîî arqua-

Latus GC æ HF. Hum Circulorum.
Bafis AC æ DF. pet propofitionem.

Ergo Ang. AGC a æ DHF.
g 12.11.11. Adeoque anus AC b J) DE ’

(LED,

Ca-



                                                                     

fifi,
LIBER. TERTIIJS. 265

PROPOSITI o XXIX. mm
26. I

Si in æqualibus eireulis area:
AC. 917 fine agendes; erunt à

l [uâtendentes refiæ AC. DE? inter

[e æquales. e
E

n

D à
DEMONSTRATIO.

l DuâîsGA. ce. HD. HF. erunt in

triangulis AGC.DHF. *
Latus GA æ H (En (un: radîi æ.
Latus GC æ HF qualîum circulorum.
Angulus C 30 3H. quia arcus AÇ Po;

nituræqualîs DF.

Ergo AC V5 æ DF; b 4. L

L Q D. E.

a :7. Il),

L1 Pro?



                                                                     

266 EUCLIDIS
PR0P051r10.XXX.nabi. 4..

ÉDatum cit.

euh 4mm A8 C
bifariam [em-

C re.

ÇONSTRUCTIQ
t. Ducarur reâa AC , dati arcus ex -

tremigates conjungens. d
z. Illæpçggetpendicularem DE , bi-

facetur. .Dico Arcum bîfeâum eflè in B.

DE MON STRATIO.
Duâîs re&îs A8. CB. arum in triangu-
JkBDABDC.

Latus BD unique commune.

Latus AD :0 ’ DC. Fer con-
’AngulusBDA .1) BDC (hua.

fi« ErgoBafis BA J) a EC.
V AdeoquçArcus BA no bBC.

Ergo Arcus AB C divifus cil bifarîam:

z Q E. D., m ’ Pao-

Enu
in?5:4



                                                                     

«LIBRE. Tan-nus. 267

PROPOSITIO XXXI. nm
1’. Àngulu: 1180m fimzeirm- 17’

le reflux efl.
2. In [egmmto majari angula:

BdC relia miner.
3. In figmento mm mineri an-

gulu: BEC reflo major.

DEMOYNSTRATIO.
Pars I. Duétn DB, erunt duo trian-

gula DAB. DBC. Ifofcelia , adcoque
angulifupr: haires aæqnales. . a s. I.

Ergo ang. DBAŒ) BABAA
E: ang. 013cm Des.) ’I

il Totus Ang; ABC J) duobus BAC

a BCA. ’Atqui in triang. AB C omnes ne: au;

gulifunt un b 2. Reâîs. b L
d L1 z . FJ- 3”



                                                                     

c 12. 111.

268 EuCLI’DIs
Ergo ab una parte angulus ABC efi

reâus, 85 ab altera duo reliqui BAC.
BCA etiam æquales uni reâo.

Pars z. Par partem I duo angulî BAC
BCA fimul conflituunt unum reâum :
ergo folus BAC efl miner reâo.

Pars 3. In quadrilatero ABEC.
Duo anguli A 4-13. un C 2. Reâîsl

Atquiang. A 2e uno rcéto pet Par-
tem I.

Ergo aog. E o! une reâo.

I.SCHOLIUM 1.
Si trianguli reétanguli byporçnufa di-

vîdatur bifariam , erit punâum bifeâio-

nis centrum circuli pet triapunâa angu.
laria tranfenntismdeoque examen normæ.

SCHOLIUM Il.
Ex hac propofitione deducitur fequens

PROBLEMA.
Minus quadratum Z a majore Xfuba

traherc , feu exhibere differentîam qua-

dratorum X 8:

Con-



                                                                     

? A

a "in," .

ACE.

LI un Tnkrlus. .7269
CONSTRUCTIO.

Jk
li
Z-------1

D ES
I- Super AB :0 Xfiat Semicirculus

z. In - Dîametro AB fumatur AD
æ Z.

3. Centra A radio AD defcrîbe ar-
cum DC. exit rafla AC etiam æ Z.

Dico du&a CB illius Cl CB efie quat-
fitam difïerentiam quadratoxum AE. AC.

DEMONSTRATIO.
Per propof. 31.111. angulus ACB si! ’

reâus , ergo in triangule reâangulo
ACE dt

AB 30 Ci AC .LDCB pet 47.1.
5ËAC GAG]

DABvlfiÜACŒL-JCB. ,

h 1.13 PRO-



                                                                     

270 EucuDIs.’
Em- PROPOS 1T l o XXXH.

Si refît; lima dB circulant tan-
at in C , à a contaflu ducatur

afin circulant jecam : erit angulu:
aytangenle (’9’ lemme flafla: aqua-

li: angqu qui fit in alterna je-
gmenta.

LDEMONSTRATIO.
Cafus hic obtînent omnino duo:
Au: cairn Iinea circulum (sans ad tan-

gentem en: perpendicularis 8: tranfit PCl’

eentruzn O , ut CD.
Au: noutranfic: ubCE.

Ca-
z



                                                                     

Lus". Tnnrlus. 271
CASUS I.

Demonfirari debet angulum ACD æ

’ CFD. AAng. ACD fifi mans; pet hypoth.
Utôc a CFDePc reâus: quia cit in Se- a 3,. m, .,

micirculo.

Ergo ang. ACD au CFD.

CASUS Il.
Ah nm parte probari debet efle ang.

ACE :0 CFE.
Ang. A CD a) CFD. par cafum I.

S çàng. Q au b R. quia in codem hum

fegmenro. .Remanet ang. ACE æ CFE. I
Ah alten parte probari debet mg;

BCE 30 CHE.
Ang. BCD J) CHD pcr cafum I.

fegmento. ’
.ApAng. Q æ S. quia fun: codcm

Totus ang. BCE æ Toti CHE.

D.
Pro;



                                                                     

272 Eucnrnrs
hou-s. P R ovo SI T 1A0 XXXIII.

à Super data refîn dB figmen-
tu»: eireuli eonflruere . quad c4.
peut angulum dam angqu æqua-

lm. . a . .c

EH autem angulus dams vel reâus ut
E, vel non reâus ut H. C.

CASU.S I.
Confiruâio 8: Demonfiratio.

nul]. Data AB bifariam divifa in D. Centroi
D radio DA fiat femicirculus ACE. hic o
capit a angulum reâuln ACB ,i adeoqne
date re&o E æqualcm. m h

A.



                                                                     

lum date acuto C æqualcm.

Luna TERTIUS. ’27;
CAsus II.

CONSTR UCTIO.
I. Ad datæ BA punâum A ducatur

DK , ut angulus DAB fit æquales bangu. 53L h
Io date C. ’

z. Ex A duc perpendicuiatem AF.
. 3. Fiat angulus ARE æqualis angulo’

BA E.
’ 4.. Centra E , radio EA vel A EB

(quæ pet 6. I. (un: æquales) deicribe
circuI’Un) BIAG. C

Dico fegmentum AGB expert: anou-a

Ut 8: fegmentuxn AIE capete angu-
lum data obrnio H æqualcm.

Pars I. Ang. DAB æ c AGB , in
alterna (egmento.

Et Ang. DAB no C pet confituâ.

V15.1ng Ang. AGB æ Co
Pars 2. In quadrilatero AIBG.

Duo angulil .1. G duo zReâis. amuré

c 32. un;

Et duo anguli 1-14.- C æ z Reâis.

tgoI-Jl...GœH-JI-.C. A
s (Ampli G æ a C. Pellan-c3an

tem I,

Ergo ISO Hc Q;D’E"d

J Min
P597-



                                                                     

274. Eucmnls
nous. PROPOSITIO’ XXXIV.

A data circula 9173612?
Mentum C’BA "ferre, enflent

coagulum f3 , data angqu T
«quorum.

E. A. A?en
I ’ cofisnzucno.

l. Ducatut reé’ta tangens

Citculumin Aï

p 2. Ad A fiatangulusEAC
æqualis angulo data D.

Di:



                                                                     

Luna. TER-nus. 27.;
Dico fegmentum ABC

capets angulumæqualem D.

* DEMONSTRATIO.’

Ang. BAC 30 (ABC in alj 33h "1;

terne fegmento. * L I
a Atqui BAC go D pet con-

fituétionem. . -
’ Eth ABC no D.

9245.9;

Mm a irai-e i



                                                                     

Theot.
:9.

:276 EuCLIDIs
PkoposrTro XXXV.
Siincinuln du; refît AE. CD f: mame

in E femerint: Rec’tængulum (empreint;-

fum [ab [egmemis unius AE. EB: agnate
tfi ei quad [a]: fegmemis «limas CE. ED.
romprebendimr reâzngula.

Quatuor divetfi hic occurrere pofTunt

cairns. ’
DEMONSTRATIO.

C A S U S I.

Si reâæ AE. CD Te mutuo feeent in
Centro: tum à: AEB cri: æ Ü CED:

quia quatuor illorum latera En: radii,
adeoque inter [e æqualia. V

I i Ca-
-.4. -4, n.



                                                                     

(r

,0. l tu .

Lina. Tamarins. 277
CA SUS Il. *

Si una CD pet centtum F duâa aiteï
tain AB non pet ccnttum tranfcuntem
fecet bifariam adeoque apei’pendicularL a3. tu;

ter in E: ducatur FB. ’
DEMONSTRATHI

ECED-II..DFEbD DFDfeuCIFB. Infini
Atqui ÜFEJI-DEB 30 D FB.

Ergo iliis in hujus iocum pofitis.

a GEB-FUME. a) 51:54.0 EB.
Adeoque dempto utrinque eodem E] FE.

ŒÇED I) D EB hoc efl: E AEB.

CASUSIH.
Si reâa CD pet centrum F duâa alte-

ra non pet centrum non dividit bifatiam
in E.

DEMONSTRATIIO.
Ducîa FG perpendiculari ad AB , ut

86 P8 mm crit.

Mm 2 E3



                                                                     

J278 EDCLIDIS
:CED-i-DFEŒ) 4 æjFD homüDFB.

DFG-I-DGEHJ- Ü PLI-huois"
Subiato utimquc C] FG. cri:

:011) v-i-ÇGE a) bru-Gui-
squaw D61: canna-mou. y. n.

ECED æ î: AEB. Q.D. E.

CASUS 1V.
Si neutra tranfeat pet centrum 82 f6

mutuo fecent utcunque.

DEMONSTRATIO.
Ducatut GH. tranfiens pet centrum F

(a: pet interfeftionis punâum E. Tom.

C? AEB J) f3 GEHXperca-
12:3 CED J) cidcm a GEHIium 3.

ErgoŒAEB GO Z CED.
I Q. E. D.

N O T A.
In cafu 3. llia qua: fibi invicem lub-

fctibuntut inter fe flint acqualia 85 infetio -
ra loco Inpetiorum’legi debent , ac fi in
una eadem linca cflent fubfiituta; id
quad etiam in’ pletifque aliîs demonflra-

deniëuî obfetvandum. 4

* A fiche;



                                                                     

Luna Tun’nus. 1’79
S C H O L I U M.

Suppcfiris Librî V. Definîtionel. 8:
prop. 4 85 16. (quæ cum hac picpofitio-
ne nihil habenr commune) hase unica de-
monfirario facillime omnibus cafibus in-

fetvire potefl. ’
DEMONSTRATIO.

Duâis AD. CB, etit in triangulis
AED. CEB.

An ulus A æ Ci
mg. Duo Biu’ HL
Ang. AED Il) GEB. 15.1.

largo cri: pet 4. V].
AE-EDË’ CED l EB.

Et pet noflrum TheOr. I. Lib. V.
vel 16. V1.

I DAEÆD au E: CE. ED., mon:
Pu».
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P110130 s,1rro -Theox,’

3°’- v A si» pantin A ex-
À I ne tzrculnm data

dummur du: tafia,
and tangens AF ,
alter; [tram AE.
Erit refinngulnm
BAC , fait me fi:-
rame BA t’y illius
pane AC inter pun- ’

en». A à tirade»; interjcfia romprebeng
film , «quette (111.1111an mngemt: AE.

Duo hic notandi funr cafus.

C A S Il S I.
’Aut feeans AB tranfit pet centrum D.

DELMONSTRATIO.
Duâa DF , erir

, ËBAC-JpDDCaIX) DDA.
D ËF -l-- D FA.47.I.

Atqui DDC 30 D DF. Quia funtaradiis- .
fiEBAC æ C! FA-

C A S U Si H, I

put fècans MS non nantit pet centtuni:
D51,
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DEMONSTRATIO.
Ex centre D duéta perpendicularî

DG ut 8; D’I :erit I -
E EAIJT.CIGI æ a 615M

D DG Ü DL; i

sur ---:--DDG--l-DGI 30 DDG-x-DGA.
47.14101 ieüÜÎMT à Dm. 4717

Hoccû DbD-i-«LJFA4IJ.
SEMA-[j Ut mûm- Arum"

Sublam utrinquc Cl DE.

C1 BAI 30 D FA.

(La. D.

.COROLLARIUM. I.
î

Si a punâo quovis extra circulum (nm.

pro, plates teetæ circuium feeantes du-
cantur, teâangula comptehenfa [ab to-
tis feeantibus 8c partibus exterioribus;
inter fe (untæqualia. 4 il a i N A

N n 56h01
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SCHOLIUM I.

Suppofitis iifdem quæin Scholioprtecedc1iti.
banc damus Corollarii primi demonüranoncm.

Demoniirandum cit G CAB clic æqualc

Ü DAE. ’ .DEMONSTRATIO.
Duflis CD 8c BE,.erunt triangula CAD. EAB

interfc Emilia.
Nam anguliO4--P æ a Reâiszz, H l-
Etangnli AFlB--î- 1’ .1) z Refiis i3. I;

Erg.) 62;? :0 AEBÎÇP,
Et sabin") commuai angulo P,

O Il) AEB.
Deindc ang, A utrinquc cit communia .

Ergo R a) ARE, 32,1. P
Quart: in rriangulis CAD EA B cri: par 4., VI.

on ---tAD z En [AE.

Et pet 16, V1. Ë.



                                                                     

F Luna TERTIUS. 183.

.Ë-hù-.-.-- .45 A A
c

au ABJ):DAAE, p Q. E.D.

SCHOLIUM U.
Sijam ex punâo A, fupra Iineam AC

ducatut ALG , eod’em mode duâ’is GD

LE probatur eiTe E GAL sa: DAE;
netandumque efl panax petipheriæG.L.
concayæ 8c convexæ propius ad feinti-
rem accedete , quam punâa-C. a: B ; qua:
punâornm diiiantia adhuc magisimmî-
nuitur fi ex A (opta lineam AG ducatut
alia Circulum (ecans: donec tandem du-
catut méta AF , quæ Circulum tangit in
unico purifia F,in quo punâa peripheriæ
concavæ 8c convexæ coincidunt, adeoque
com amen defignatæ cirent du: lineæ AB
AC feu AL AG. intetie inæquaies; jam
ex A ducitut folummodo unica linea AF.
qua: ergo in fuperiori proportione bis fu-
menda ei’c fc: (emei pro Iinea GA , 86 fe-
mel pro LA. que faâo proportio fic fla-

bit FA- AD.: EA lAF.
Ergo pet 16.VI.

Ü Tangentis AF æ E DA. AE.
Quæ æqualitas ipfius Ptopofitionig 56

genuinum exhiber fenfum , ut hinc patent
quam arâo nexu hæ verirates inter fe co-
hærcanr, quamque naturali una ex alia des
ducatut confequtntiâ.

N n z PRO-
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COROLLARIUM Il.
Duæ’ reâæ ab eodem punira

dufiæ , quæ circulum tangunr,
tinter (e funtæquales.

.COROLLARIUM III.
Ab eodem punâo extra cir- p

culum fumto. duci rantumpofl
font duæ roche, quæ circulum

Prof
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Luna Tatiana. 28;
PROPOSITIO XXXVII. Tricot.)

. . 31-. .:4 Szapimc’hAex-

fi tu eimdum pofi-
to dulie fini du t

f t rem AE. AF,iM
A ut 1623471311114»:

a BAC fit equale
quadrato alune:

a; Aï. mm liner:
AF circulant rani

- gain P.
DEMONSTRATIO.

Duâa linea tangente AH, ut&1ineis
DF. DH.

L’EBACSLDUAH. ’36;
Atqui E B AC on El AF. par propofit. m’

LtgoD AH æ AH. trgo’AH æ AF.
Qme in Triangulis AFD. AHD.

Lamé AF æ AH.
Latus FD æ HD.
Latus DA commune.
Ergo Ang. API) (I) AHD. b b 8. r;

Arqui c AHD cit teâus. us. tu,
Ergo ergo AFDËâuÎeft adeoÎ-jùc ,

d AF tangens. Q. E. D, d x6. un
FINIS LIBRI TERTII.

Nu 3 . Puce



                                                                     

E U C LI DIS
ELEMENTORU

EIDER QUARTUS.

ÉDEPINITIO NES.

I. F égara refiilz’nea. znfigum
reâ’ilz’nea inferibi dzeitur [mm

fingali du: figuræ, que? infai-
6itur, anguli, [zinguiez latere ejus
mi inferibitur languier.

2. Similiter à figura eireum .
A figurant deferibi dieitur . eumfin-

’ ’ gala ejus. que cireumfèrièimr, la-

tere fingulo: ajut figuræ angzllor
tangenter. eiream quem 2’114 de.

ferièitnr. a 3. Fit



                                                                     

l Lustre. Tueur rus. 287

I 3. F igura auteur refiilz’ueu in
circula inferiâi dieitur, mm fin-
guli ejus, figurez, que inferibie
tur, ungulz’ tetç’gerint eireulz’ pe-

ripbermm. v4.. ’Cireulu: uutem eireum figu-

rum delcribi dztitur . cum cireu-
li periplaeria , finguloi tangit ejus
figure, quater cireuchriâz’t. an-

guleux n5’. F égara w-

V r0 refîzlineu cir-

eu eireulum de-
? G f eribz’ dieitur ,

eum linga la lu-

B 1E ctem que ., que
areumfe’rzéztur.

eireuliperzploeriumtuugunt.6 S-

. . ,.



                                                                     

388 EUCLIDIS
6. Similiter à circula: in fi-

gura inferibi dieifur ,y ami area.
li peripberiu fingulu lutera Margie
eju: figure in qua inferibitur.

7. Refiu in circula» accumulo-
duri, leu eoapturi dicitur, mm
eju: extremu in circule peripberia
fuerint.

And
o

Sic A B. dicitur in oitculo ac."
commodata non veto C D.

Pfdog I



                                                                     

Luna TERTIUS. 2.81-

PROPOSJIIO.’ I. Pxobl.x;

In data cir-, A. ’  , V, cula [186’an
mî- ccommoa’are

w reflam Bd* æqualem da?
M rafla? D : gaze Circuit dame-
Ira C7207: fit major.

CONSTRUCTIQl
I. In dam circula duc Diametrum

BC; cuî fi data rcôtn D fit æqualîs , pe-

tito fatisfaâum erir. Si vero minor.
z. Abfcinde a BE a) D z &centroB a 3.1.

radio BE delcribe arcum circuli EA.
Dico reânm BA efle æqualem D

8: coaptvatam in Circule. .

DEMONSTRATIQI
Linea D 30 BE par confiruâionegi.’ . .

EA 30 BE quia radii.

Ergolinea D b æ RA , quæ CR (0’ 2 gît-’16

aptata m cxrculo quia c attaque extremi- 7. 1v.
tas terminaux: in peripheriat

I QLe PRO q
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moud; PROPOSITIO Il.
In data circula ÂBC triangu-

lzcm ÂBC dcfcribcrc, quad data
çriaflgulo 917F fit æquiangu-

nm. -

D V 2-- Ac a;

cF c. l c J cE . 13
CONSTRUCTIO.

"7,111, I. Ad aduflœ tangentis GH
513.1. punflzum A bconfiituatur angu-

lus GA3.œqualxsangqu F.
à Adi’dem punëtum A abal-

tera parte fiat BAC æqualis an-

guloE. - t*  . Jungatur mâta BC. v

9   ç ç Dico

w A 7-.....



                                                                     

Luna Taknus. "291
Dico triangulum ABC ipfi

DEF cire æquiangulum.

DEMousrRATIOÂ
Intriangulis ACB. DEF.

A [Ang, C (c) JNGAB J) F par commuât:
mngÆ (c) æ IHAC I) E perconllruât. c 31. In»

Duo anguli C JT-B 30 duoblïs
FcE.

Ergo eçxam temus dAao ter- a z son

. no D; V ’ 5ch
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a 2;.1.

[3166:
x 7. HI. -

292 EUCLIDIsè
PROPOSITIOAIII.

Circa datum circuluin BC E tri .
angulum LMO dcjcrtècrc æquian.
gulum dm triangule ÂFD.

CONSTRUCTIO.
  I. TrianguliDAF latus AFproduca-

tut in G 801-1. .2. In circule duâo radio IB , ,  fiat
angulus 131E. æqualis trianguliextcmo
angulo DAG.

3. Fiat angulus BIC æqualis’extemo

DER.
4. Ad tria pun&a B. C. E. ducantur

tres brangentes 0L. 0E. LM.
Dico ex illarum concurfu orirî triangu-

lum OLM. date DAF æquîangulum.

DEMONSTRATIO. ’
Ex Scholïo prop. 32. I. quadrilatcrum

BIEL dividi pardi in duo mangula ,cum
au-

n444- A...
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Luna, TERTIus. 29;
autcm unum triangulum contincat duos
angulos reâos , duo continebunt qua-
tuor; adeoque quatuor anguli in quadri-
latero dîâo erum æquales quatuor reâis a

a quibus fi demantur duo creâi LEI. "a m».
LEI. remanebunt’

Auguli RIE-:- L a) z Reâîs.
Arqui DAG-l-DAF a) z Reâis.

Ergo RIE-g. L au DAG 4.01m
Atqui BlE ï) DAG par conftl

Remanet L æ DAF.
Eodcm modo demonflratur quad fit

angulus M a) DFA, ergo tertius O cri: ,  

æ dtertio. D. 2:35
N O’T A.

Quod autem tangentes EL &BL in
uné’to L concurrerc debcant fic pater.

Duâa BE.

Duo angulivtotî LBI. LEI. (D z R.
Ergo ang. partiales LEB. un» z R.’

e Ergo reâæ ELBL concnrrent. en u]

Ook 3 . PRo,à 
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www PROPOSVIT! o IV.

mata triangule ABC circulum

infcribcrc. o .
A A I. À.

Eflncx
[LÇNU

B 1: c
CONSTRUCTIO.’

1. Ducs quoslibet angulos B.
. 9. x. C. a dividç bifariam par métas

BD.CD.
2. Ex punâo concurfustuc

perpîndiculares DE. DF. DG.
3. Centra D, radio DE. dc- "

" [bribe circulum.
Dico illum rangera omnia latc- -

ra trianguli in punétis D. E. F. ’3-

(icaque ipfi infcriptum erre. D

. A a-



                                                                     

LIBER Tnnrxus. 59-5

DEMONSTRATIOF
In triangulis DGC. DFC.

Ang. G æ F. par confir.
Ang.DCG a) DCF. quia totus

C bifcaçus cit.

Latus DG commune.

Ergolatus DG b :0 DF. I un
Eodcm mode damonflratur cf-

rcDFao DE.
’ , v- Adcoquc tres lincæ DE. DF.

DG funt inter fc æqualcs.
Ergo Icirculus centre D du&us

traufit perpunâaE. F. G. 8c tanv
git c omnia latcra 5 quia anguli c16.III.

lad E. F. G. funt rem; adcoquc
d triangule infcriptus cit and 6.

Plié-



                                                                     

fra,»

296 Eucnxnxs.
muni PRO’fPOSITl o V.

Cifca datant tricngulum 436
circulam delcribcrc. ’

CIONS’ILRUCTIO.

I. Œælibetomquc duo latcra AB.
Û "in BC a divide bifariam in E. 81: F.

i z. ExE 8»: Fcri eh cr cndicularcs
’ "’ i ED. FD. g P P

3. Ex puaâo concurfus , dcfcribe
radio DA circulum.

Dico illum quoque tranfire pet panât:
13è C. adcoque triangule circumfcriPtum

C cc

DEMONHSTRATIO.
mais DA DB DC. In «unguis;

DEA.DEB; ’ ’ " *

.185
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LIBER Qu An. Tus. i297.
Latus DE commune.
Latus .EA il) E8) Percon.*
Angulus DEA æ DEB (huât.

x Ergo cbafisDA I) DE. c 4.x,
Eodem modo demonfh-atur cm: DE

æ DC, adcoquc trcslincæ DA. DE.
DC (uni: inter fe æqualcs.

Ergo Circulus centra D, radio DA
defcriptus, nantit pcr omnia trianguli
punâa angularia: adcoque ipfi cit cir-
cumfcriptus. d

Eadcm conflruâionis formula obtinct

d Dcfl.
4. 1V.

I in omnibus trianguli fpccicbus; cumhac
folummodo diffa-catin , quad in Rcânn-
gulo ccnrrum cadat in punâum medium

hypotenufæ. 7 I
In Acutangulo centrum cadat intra tri-

angulum.
ln obtufàngulo vero extra:

SCHOLIUM.
Ex hac pr0pofitione déducîtur Malle.

dus delcribendi circulum , par tu; pun-
âa non in linga recta diquiita , mut-cane,

rem.

P E Pio;



                                                                     

298 jEuCLIDIS
nous, PROPOSITIO VI.

913w Circule, quadrattm in.

A:Kif
CONSTRUCTDIO.

I. Ducantur dure Diametri AC
BD in œntro C à: ad angulos re-

i &osintcrfccantcs.
2. jungamur rcétæ AE. EC.

CD. DA. ’ * V
DICO ABCDcflè quadratum. ’

q-uæfiwm. i
DE MONSTRATIO.

Pro latcribus.
Intciangulis AEB. AE D.

Latus

’ x



                                                                     

L I BER. QuAk’rus. 299
Latus AE utrique commune.
Latus EB J) ED. quh radii. .
Angulus AEB æ AED. quia u-

terquercétus.

Ergo bafis A331) AD. 84-1»?
Eodcm modo probarur- AD.!)

.DC: DG au CB.CB au BA.»
Adcoquc quatuor illa lattera in-

ter f6 crunt æqualia.

Pro angulis.

(marner anguli A.B CD. ifiis.
latenbus contenu (un: in Semi-
circulo. ergo reâi. b. b3t.HL

Adcoque ABCD cf: quadras
tutu circula inlcri ptum.

Q. E. a.



                                                                     

’goo EuCLIDtsc.

mu; PROuos ITIO VIL
Circa datant Circulum quadra.

tu»: dcfcribcrc.

CONlS’IjRUCTÎO;

., 1. Œucàntur duæ diametri
AC. B9 Te mutuo ad angulos res
&os in E fècantcs.

2. Paillarum extremitates du-
cantur tangentes F G. GHHI. I F.

fDico illas cocuntes conflic
tuere Quadratum quæfi-
cum FGHI.

a.

I 9364



                                                                     

L I BER] m1 AR’ruS. sur

DEMONSTRATIO.
Pro angulis.

v In quadrilatero AEBF.
’4. Anguli A. E. B. F. a) a 4 Rcâis)s Est-hl,

Arqui 3 Ang. A.E.B :1) 3 Rcfli: 5° °ï liant.

Remanet ang. F æ 1 Recto;
Simuli ratiocinio probatur an -,

gulos G. H. I cire reétos.

Pro latcribus.
In parallelogrammis F D. ID.

i latera F G. 1H fiant æqualia Dia-
mctro BD. adeoqueôtinter fe.

In parallelogrammis 1A. HA.
lacera F1.GI-1 film:b æqualia Dia- b 34,1;

mctro AC. lAtqui Diametri AC. BD funt .

inter faquales. ’
Ergo 4. latera FG.-CH. HI.

IF fun: inter fc æqualia. -
I Il , Adeoquc FGHI cit quadra:
I tum quæfitum. Q. F. E.

Ppg’ iIPIOJ.
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PROPOSITIO 71115
Probl.’.8. .In data quadrato Circulum de- x

fcribcrc. ’

F A G.p.0

v IB«--- E 3)

X.I C. HCONSTRUCTIO.
I. Ducançurduæ diagonales PH. CI

f6 imcrfccantcs in E. l
z. Ex E demittatur adlatœ FI per-

pendicularis EB.» .
g. .Ccntro E radio E3 ,. defcribarur

Circulus. -. Dico illum tangere latera in punais
A. B. C. D. ladeoquc quadratoinfcrip-

mm elfe. - i De-
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DEMON STRATIO.
Ex E duâis Perpendiculatibus EA.

ED. EC.

n In triangulisFAE.FBE. 6mm.
Angulus A æ B pet conflr. qui: re&i.
Angulus 10 J) P. quia lemireôti. * nCor. t
Larus FE unique commune. X 3* L

Ergo Latus EA æ EB. b a b 26. I.

sa au... probarur EB au EC.! 8c
ECao ED: ut&EDæEA.

Ergn circulus centro E a radio EB
defcripcus tranlibît par punêta A. D. C :
8c quia anguâi ad illa punch (un: rcâi,
range: omnia iatcra ; adeoquc circulas
quadrato cri: infaiptus.

ou. D.
z

i u v P1164
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- i i inom-5. PROPOSITIOIX.

1 p1
V CONSTRUCTIO.

Cirm denim quadratum circu-

I. Ducantur diametri AC.
BD fecantes fefein punâo E.

2. Centra E, radioEB, de;
fcribatur Circulus.

Dico illum tranfire par
omnia quadrati punch
angularia ,- adeoque illi
efïccircumfcriptutn.

De;
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LIBERVQUAFÀTus. se;

DEMÔNSTRATIO,
Tiametri AC. BD, quatuor

angulos A. B. C.ÎD. abifariam fe- "film.
cant, Ergoin triangulo EBA. ’1’

Angulus EBA :1) EAB.

Ergo latus EA b a) EB.
Sic etiam probatur EB :0 EC-

&E-Cao ED: &EDæA.’
’ Adeoque quatuor lineæ EA.

E8. EC. ED. fantinter le æquag
les.

b 6.1.

Ergo circulus centra E radio
EB dcfcriptus tranfit per omnia
quadrati punch: angularia A. B.
C. D. adeoque illi circumfcri-
ptus cit.

° i Q,E.D.

Q9 Pat»
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PRoPosr-no. x.

VTTÏJflgitlllm Ifiif-

ccle: ABD conflmerc,
mqu fingnlt 4.11.4554
anguli B. (’9’ D dupli

fint reliqui ad verti-
æm A.

hobl. Io.

CONSTRUCTIO.
I. Quamlibetcunqve lineam AB ira

g n. u, divide ain C , ut: ABC lit D AC.
2. Centra A radio AB defcribe circu-

lum. i- 3. Ex B in ilio circule accommoda
.6517- breémeD X) AC.

4.. Duc refinn AD.
Dico ABD elfe triangulum quæfitum.

DEMONSTRIATIO.
Duéia maïa CI), circa triangulum

ACD delcribatur circulus ACD.
E ABC æ D AC hocefl DBD pet

confit.

(37. m. Ergo BD mugit circuluuic: quem

. BA, (ont;en. m. Vnacgng, BDC c æ A in alterna kg.
Ang. CDA CDA.

- A



                                                                     

LIBÉR QuAarus. 307
Totalis ang. ADB (:0 ABD) ï) A

. 4-CDA. .Atqui etiam BCD d ce A4.CDA. dm:-
EÎge

Intriangule BCD ang. BCD 30 CBD.
Adeoquelarus BD e æ CD. g 6,1.
Arqui lotus B D a) AC,

luge
In trianguloACD latllS CD æ ÇA.)
Adeoque angulus A æ CD A. A
Ergo nngulus BCDÎqui duebus A 86

CDA efi æquaiis probatus) cit duplus an-

guli A. ’
Ergo miam BDC , quiangulo ABD

demonltratus ell æqualis, duplus critnn;
guli A.

Adeoque 8c ADE , qui angulo fABD
CR æqualis , ejuldem anguli A duplue

erit. E. F. .COROLLAR’IU M.
’ In triangule .lfofcele hoc mode con-

firuâe , angulus ad badin valet duas partes

. z .quintas feu ;« duorum vel ï umus

Reâi :i qllare anguius A valcbi:

Ï 1 ’ oç duorum val s- umus Reâi.

Qq a Pao-
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nm PROPOSITIO XI.

xi. .Data circula .Tcntdgonum æ-
quilatcmm Ü æquiangulum in-
firiâcrc.

êafin
F a 2U

CONSTRUICTIO.
I. Cuilibetcunque triangule ill’ofceli

j’uxta præccdentem progofitionem con-

a 21v. Friture, æquiangulumainfcribatur EFG
in circule data.

a. Illius [upra bafin anguli EFG.
EGF bifeccntur per reâas FI. CH.

3. Punâa E. H.F.G.I. jungantur

totidem métis. iDico iaôtum elfe quad .petitur.

Dc«

Q

à

’Ql)’ ,- -. î

2’15": i 4”. ’J

.--:r.
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LIBER miniums. 3739

DEMONsarer’o.

Pro lateribus.
Quinque anguli EFL IFG. EGH.

HGF. PEG lunt inter fe æquales par
conflruâionem.

Ergo îarcus quibus infillunt [une æ- "un.
unies. q

Ergoillis blixbtenfa: re&æ . qua: (une 529-1112
Pentagoni lutera , (un: æqualcs.

Pro angulis.
Arcus HFGI a) Arcui FOIE. pcr

partem I.
Ergo AngulusB flœ Angulo H. quia :17. m.

æqualibus arcubus unifiant.
Simili mode de duobus aliis angulîs

&c. Q1?" F.

g; Qq 3 h Pro-f I
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PROPOSITIO XI].
Circa daman circulant Tenta-

gonum æquilaterum à æquia’ngu-

[nm dcjcribcre.

Theor.

Il.

CONSTRUCTIO.
’ I. Infcribatur Pentagonum regulare

per præced: ABCDE.
z. Ad punâa A. B. C. D. E. du-

Cantur totidemtangenres, quæconcur.
remit) punflist. G. H. I. C.

Dico faâum quad quæritur.

v h IDE-L



                                                                     

LIBEK Qu ARTus. 31;
DEMONSTRATIO.

Pro lateribus.
Ex centra O duôtis perpendicularibus

OP. OQ, ut 8c radio OAin triangulis
0A1). O AQ.’

Latus OP a æ OQ. quia æquales "4.17..
AB. AE æquidiltnntacentror

Lntus PA b æ QA: quia æquales 1’3- m-

AB. AC bifcéiæ funt. l
Lams 0A unique communes.

Erg) mg. C 0A? (X) Un Q; Qui [huie- c gq L
raurur al) æqunlzbus F. (fils argalis 0A H
GAG ,: remanebit angulus HAB 80
CAB.
, Deinde Trimgula BHA. EGA. funt
Ifofcelia, quia ex punâe H dixétæ (un:
duâæ tangentes HA. AB: ut ex punch dz Co-
G duæ GA. CE: quæ (un: d æquales: aïw

Quareilla triangula habcntbales AE.
AE. æquales , 8: angulos ad bafin HBA.
HAIS, æqualcs GAE. GEA. non folum
alterum alteri , fed promifcue omnes e g a;
quatuorinter le æquales. Adeoqueequa- "5’ 1’-

tuorlatera EH. HA. AC. CE. funtin.
[ter le æqualia. ’ " s.

la-ç
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Simili mode demonllcatur omnes

dccem lineolas eflè inter (e æquales.,

Si jam ana fit æqualis uni etiam du:
crunt duabus æquales.

Adeoque quinque latera , quæ ex dua-
bus lineolis confiant, eruntæqualia.

Pro angulis.
Ex demonflratis patettriangula AHB

ACE habere emnia lattera æqualia.
Adeoque angulum Hfï) G. Et eodem
mode de reliquis.

COROLLARIUM.
Si in circule quælibetcunqu’e

figura rcgularis fuerit infcripta,
lineæ tangentes circulum in pun.
&is illius angularibus. fuo con-
curfu femper conflituen-t figuram
fimilem circula circumfcriptam.

,. Pro:



                                                                     

7... tu Ci?" 7 .. I
i ’LGzaiQuaarus. 31,;

’ Paorosrrto Xill. j P- rob. 1;.
’13an Tcntagono regelari cir-

culant infiriéerc.

V . .. A. H E I ’ .. x 77*’7x , v

Grf t:* . nD:" B D D0 N i -.z, . tL L . v .
7 h x ". l. .CONSTRUCTIO.

’1. Queslibet duoslangulos A 8:: .
divide bifariam pet reâas AP. EF. i

a. Ex illarum punôto concurfus F,
ducantur ad ,omnia latera perpendicu-
lares., . *’ .

I . 3. Ex F tanquam centra pro radio
aiTumta una ex iliis perpendicularibus Ide-

feribatùrcirculus.. - l
i Dico illum Pentagone fore in-

.. feiptum. a
R: y De-
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DEMONSTRATIO.
In Triangulis AGF. AHF.

Angulus GAP æ HAFl Fer com.
Angulus AGF .10 AHFlflruâ.
Latus AF utrique commune.

a :6. I. Ergo a latus GF il) HF.

. . Eodemimoda probatur HF sa IF.
IF sa KF. KF æ LF8cdenique LF
au GF.

Adeoque omnes iflæ perpendiculares

erunt inter le æqualcs. »
. . Qure circulus radial PH defcriptus

. i tranfibit quoque pet punéta I.,K. L. G.
bis. tu. in quibus ifla latera ranger; quia anguli

, ad ifia purifia film mai.

9412.2). 7 . i

.CÔROELARIUM..I..

In quoliB’etipolygono regula-

» . a ri
I



                                                                     

. LIBER. Quaarus. à*If
ti cranes lineœ bifccantes angu.
los in une eodemque punéto con-v

. veniunt. i

COROLLARIUM Il.
In omni Polygone laterum ,

imparem habente numerum li-
nea aliquem ex angulis bifocans
oppofitum etiam bifecabit la-

tus. ’S C H O L I U M.

Eadem methodo in quacun-
que. figura regulari circulus- de:
feribipotefl. A

’ R: a. Pro:



                                                                     

A3116. Euchrs. æ 1

rumina. ,I ICirca datura î’cntagcnum re-
gularc circulant defarilbcrc...

, ’COÈSTRUCTIOi

:1. Duos quoslibet angulois- A
8c B divide bifariam pet refiasi

. Ann. JEEP, quaaa concurrentin F.
- 2. Centra F, radie AF, vel
BF defcribe circulum.

Dico illum tranfiturum per
reliquat punéta angularia.

.r v A, ,, cr DeI i
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VDIEMONSTRATIO.

In tangue p.43. -
Ang. FÀBæ E814. quia illo-

rum duplifuntiæquales.

- Ergelatus FÂæ FB.
Eodem mode bifeôto angulo

C demanflrabitur PBŒ) PC. 8c
fic pet orbempomnes lineæ bife- -
cames angulos erunt æquales.

Ergo circulas tranfilbit pet,
amnia purifia angulaiia , adcoque
pentagone circumfcriptus cric.

S C H O L I U M. i k
Eadeinïeenfirué’tionis forma

circa quamlibet figuram regula’
rem circulum dcfcriberc lices.

.Rr; .Pna-
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2..i.i..,. Paorosi Tl a XV.
’17; data. circula Hexagcnum

régulan- dcfiriâere.

a
la;

° CONSTRUCTIO-

I. Centre quolibet punEtoD. radio
circuli DG , dcfcribe arcum CGE.

2. Ex punétis C. D. E. per centrum -
G defcribe tre’s diametros CF. DA. EB.

3. Duc [ex raflas AB. BC. CD. DE.
EF. FA.

Dico ABCDEF clichçxa’gonum

quæfitum. . l Dc- l

z



                                                                     

z

i

Luna Quanrua. 33.9
DEMONSTRAiTIO.

Pro lateribus.
Line: DÇ. DE. fiugulæ faut æ;

Radio DG.
Lineæ GC. GE.GD linguli iunt Radii. L

Ergo quinque lineæ CC. CD. CE.
DC. DE liant æquales.

Adeaque Triangula CCD. GDE
funtæquilatcra. , ’

Ergo duo anguli G 8: O finguli flint
guna tertia pars duorum rcâorum. a 300:.

* AtquitresanguliG.O.S. fimulbva»â1;;’. 1,
lent duos métas , feu tres tertias duorum

i’eétorum. *
Erga tertius S. etiam eli: ana tertia

duorum reâarum.

Adeoque tres G. O, S. Tant inter (e
aquales.

.Atqui illis æquales flint tres Coppefi- c 15.1.

ri X.QT.
A Ergo [en anguliad Cen’trum funtæquales. ’

p. Ergo d tex arcus, quibus infillunt’, d
(un; æquales.

V Adep-
2 6-
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nain. Adcoque el’exfubtenf’ae. que; confli-

tuunt lattera figura , inter le faut arqua.

les. 2’
Pro angulis.

H051 en: æquales facile pater , qui:
f:x.111. f finguliinfillunt æqualibus arcubus, fc.

quatuor lextis partibus totius periplicriæ :
Ergo (un: inter le æquales.

COROLLARIU M.
Hexagoni latus æquale cit radio.

SCHOLIUM.
Duâis tribus mais AC. AE. CE.

circuioinfcriptum cri: triangulum æqui-
laterum.

’ . .

9R6.
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Luna ŒARTUS. 32!
ÏPROPOSITIO XVI. Publie.

deflriâerc.

f In data Cir-El H (1110 fichaien-

’ x

l gamma rcgulare

a

CONSTRUCTIO.
1. Circule (a) infcribe pentagonum rcgulare a u. 1v.

AEFGI-I.
a. ltidcm (b) triangulum regulare ABC.

Dico radium EF. fore intusquindccago-

. ni quœfiti.DEMONSTRATIO.
Pentagonum dividit totam peripheriam. in

quinque partes æqualcs; quare quælibct conti-
nct miam quintam leu trcs docimas quintas to-
tins periphcriæ z l adeaque du: AE. EF . (est decîs
mas q uilltfls contincbunt.
I Triangulum vcro dividit tatam peripheriam in
ne: partcsæqualcs 5 quarum qualibet ut AB con-
finer unam tertiam . leu quinque decimas quin-
tas totius periphcriæ. Tum
. Arcus AEF fcx decimæ quintz. s

Meus AEB quinque decimæ quintal ’
Arcus BF uua dec.Î uinta.
Ergo fit ducatur recta F . eique æqualesqua-

mordecim in circula coaptentur , deüriptum’ cri:

cas fint æquales;

FINIS LIBRI QUARTI.

SI Pra-

b Seine].
15. 1V.

quindecagonum, æquilaterum, cumomncsara -

u



                                                                     

E U CL ID IS
ELEMENTORLIM

max QUINTUS.

DEPINITIONES.
q I. Ter: dl magnitude magni-
tudmis. miam majori: . au» me-
ntur majorent.

CUm totum fitfua parte mains, par;
ter pattern contineri in [ne tata.
Hoc autem duplici macle fit.

Vel contineturita ut aliquoties fuma," ’ i
ptæcife reddat luum totum (en ipfi arqua-
lis fit -, quemadmedum numerus quatuor
feu 4, cit miner toton. , adcoque in
illo continetur, 8: quidcm ira , ut an-
quot vicibus , feilicct tribus fumtus, ac-
curate æqualis fit toti 12; Et inde hæc
pars Mathematicîs dicitur Aliquota , quæ

funin totum abfque refiduo dividit , id
uodi idem cit acmeti.: &lmnc Partis
peciem Euclides folummodo refpexit,

airera , quæ fequitut , negleâa.
Vel pars ita continctur in fuo toto, ut

aliquaties fuma totum vel excedat val ab
illo
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illo dcficiat, adeoque non accurateipfi
raqualis fit. Qlemadmodum numerus 4,
cum miner lit toto 14, in illogcantinebi-
tut; fed quia ter fumtus toto minot cit ac
quater toto maior , hæc pars non pareil:

ici Aliquota, ut altera pars notata :
quia tamen aliquam exhibetquantitatem
tarins quantitatis , vocatur pars Ali-
quanta.
i Cæterum cum Euclides adhibuerit

Magnitudinis vocabulum , lufpicari licet
illum meminilTe folunquantitatis conti-
nuæ , quæ vulgo magnitudinis nomine
Mathematicis venir; minime tamen ex- ’
cludenda cil: quantitas difcreta 8: in nu-
meris pofita, quzfuas’etiam habet par.
tes : quibus illa amnia, quæ de rationibus
8c proportionibus taro hac libre deman-
firat , æquo facile imo pro captunoflro
facilius accommodari polfunt. 4

(mure &noscum multis aliis omnes
’hujus libri propofitiones, negleâis li-
neis demanllrabimus in numeris ; tum
quia illis magis fumus aimeriez de illis
lapins quam de lineiscogitavimus; tum
etiam uia illa quæ de numcris probantur,
li cui liber , ipfis lineis applicati palliant.

SI 2 22 Mul-
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2. Multiplex autem cf! Major

gamma: gnan; mctitur minon

Quemadmodum parsfuum totUm di-
vidit feu institut ubique rciiduo vel cum
reliduo; ira rcciproce ctiam totum a (un
parte dividitur vel fine vel cum refiduo.
Prius illud totum ideni elt quad multi.-
plex , cujus in Inc defiuitione fit menue, x

- non intellcéto altere. quad cum refidua
divimr , quodque adco multiplex diciuon
meretur.

3." Ratio cf! damant quantita-
tnm cjufdcm generis , mutila que-
dam [ramdam communcm mcnfn-
mm 19461711510.

Cum propie loqucndo une eademque
res ad feiplam non peflit comparari fe-
cundum quantitatem , quia fe ipfa non en:
major nec miner , pater plures requiri
inter quas lcgitimainfiituatur compara-
ne; quæ etiam tantum poilant clic duæ.

Illæ autem nccclTario requiritur ut lint
res homogeneæ; ut quantitares ejufdem
generis; quales fun: linea cum linea

a com-

la

l

a
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’LIBER Qu INTus. 32;
comparera; fuperficies cum fuperficie ;
corpus cum corpore; nulle ergo mode
iinea comparari porefi cum fuperficie vel
cum corpore, nec fuperficies cum cor-
pore quia non funr ejufdcm generis.

Porto ultetiorem hujus hornogeneÀ
itatis explicationem tradit Euclides in

definirione 5. .
Hæc autem inreliigenda efi: in quan-

titatibus fecundum magnitudinem , feu
parrium æquaiium numerum , adeo un;
uns res airera fit vel major velminor;
hac cit ut nua res plures vel pandores
fimiies feu æquales continear partes quam

airera. .Ex quibus pater rationem nihil aiiud
elfe quam modum feu formulant Conti-
nendi, qua una quantitas aiiam quanti-
tatem cantiner, vel in illa continerur;
quæ capaciras cum per nuliam aliam ope.
rarionem quam pet divifionem innotef-
car , liquet rarioncmlfcu comparationem
duarum quantitatum non clarius quam pet
fraétionis formam pofie exprimi.

Exempli gratin; ponanrur duo numcri
16 St 4. qui faitem aliquam inter fe lia.
beur rationem , quia numerus 16major
cil numeroq, adcoque numerum 4 in

f5 fa
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(e continet. Ut jam ulterîus îfia,tatîo
examinetur vîdcndum CR quoties 16
contînt: 4, quod perdivifionem inno-
tefcit; qui: autem faâa dîvifione acqui-
titu r 4 pro quetiente pronuntinmus ra-
tionem 16 ad 4., elfe quadruplam. hoc
en: xSeflequadruplum numeri 4: ve116
fe habcrc ad 4 ut 4ad 1 : Id quad etiam

. commode hoc modo exprimîtur pet fra-

. âionem ï? quæ innuît 16 per4efle difi

vîdendum Vel jam fapponit divifum. ’

Si jam fumantur duo alîi numerî’cx. gr.

8 a: 2. , 8c eorum rationem cxamînando
camperiatur numerum 8 minorem 2c-
tiam quater in le confinera , quia per di-
vifionem idenæquoflens 4 obtinstur; quæ
par modum fraâionis expofita fic fiabit
s
.-’

Inde patebît rationem quæ intercedît

inter 16 8c 4 , cflc eandem , vel fimilem
val æqualem rationî quæ efi inter 8 86 z:
quia nimirum :6 tories cantiner 4 , quo-
ties 8 cantiner z.

Porto hînc fit manifeflum æquimultî-
pîîcem cire nihil aliud figmficare quam
’lmbere candem rationem: ut fi dicatur
16 elfe æqucmultiplicem numcri 4. ac

    Scftl
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8 cil: numeri 2 , idem CR ac fi dicatur nu-
merum 16 ad 4. habere candeur) rationem,
quam habet 8 ad numerum. z; cum utri-
ufque (c. 85 æquemultiphcnas 8: ejufdem
ranimais idem quotiens 4. pet ejuidem di-
vifionis aequiritur operationem : quart:
ejufdem tationis notationem hoc mode

. . 16 8czpnmçrehcet -4 CI) r .

(une fraâiones, ut iterum in aliam
rationum formam reducantur, dicimus
16 elfe ad 4 quemadmodum 8 CH ad 4;
vcl lecundum noliram qua utimur [hip-
tionis methodum 16-4: 8 1 2.

.Duorum autem cujuslibet rationis ter-
minorum illo qui ad alterum refertur An-
tecedens dicitur; ad quem vero fit relatio
Confequens rationis dicitur. Ut in ratio-
ne 16 ad 4. terminus Antecedens CR nu-
merus 16; confequens vero 4: quem-
admodum ab altera parte , in ratione q. ad
16 , numerus 4 Antecedentîs, 16 veto
confequentïs vauirit nomen.

Rationes- autem non uno dividuntur
modo: nos dons afferemus præcipuas.

I. Ratio dîviditur in,rationalem 86
irrationalem.

Rationalis ePc qua: veris numeris p04
tell exprimi ut 6 ad 3: quæ endos:-

cm
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dam .cum a ad r. qua: dicitur dupla.

Irrationalis veto efl quæ veris numeris ’
exprimi naquit, ut in quadrato ratio la-
tcris ad Diagonalcm; quæ, licet aliquo
mode ex primatur pet numeros qui Surdi
dicuntur , fcilicet ut 1 ad j a , cum ta.
men J z non fit varus numerus , (cd tan-
tum imaginatii cujufdam numeri nota
vcris tamen numeris explicabilis non CR;

Il. Ratio dividitur in rationem æqua-
litatis veI inæqualitatis. ,

Ratio æqualitatis , efi quando duo ad
fe comparata font æqualia : ut 4 ad 4 : 8:

a. ad a. .Inæqualitatis cil. cum tcrmîni inter
Te comparnti inæquales fint, ut 4 ad 3

a: z ad 6. A aHæc autem iterum BE.
Majoris inæqualitatis, cum terminus

anteccdens major cfl: confequente: ut
4ad 3. 8: 6 ad z.

M inoris inæqualitatîs, cum antecedens
cfl miner fuo confequente , ut z ad 6. 8:

4 ad 12. ’
Trapartia a]? rationna: fimili-

fada. ’

Q1611)-
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Qlemadmodum in omniratione te.

quiruntur duo termini [en duæ quantita-
tes, na m omm propomone requlruntur
duæ l’JIiOflCS , cum una eademquc ratio
ad le ipfam proprie rcomparari nequeat.

Cum ergo duarum rationum una ira
fitconfiituta, uriHius terminus antece-
dans fuum confequemem tories contié
neat. vel in illo contineatur five abfo-
lute & fine refiduo five’ cum annexa
fraâione, quories alterius ameccdens,
fuum confequcmem continet (le! in illo
continerur, val fine vel cum fraétione
quæ præcedenti æqualis cil, duæ iiiæ
rationes confiituent ProporrÎOnezn.

Ex: Cr: quia numerorum la 854,,
Anfecedens n. (m1111 confequentem .1,
tories (rcilicet ter) continet quoties nu-
mei’orum 9 8c 5 , antecedens 9 fuum
confcquentem 3 , videlicet etiam ter ,
duæ iflœ rationes Il ad 4 8C9 ad; 6mm:
inter (e fimiles feu æquales feu potins
eædem fcilicet triplæ; 8c hæc fimilitudo
apud Mathematicoa vocatur Proportio.

Efl autem proportio triplex , Arith-ï
metica , r Geometrica , 8c Mufica.

I. Proportio Arithmetica efi æqualitas
excchuum veldiEerentiarum inter tres’,

’ .Tt. ’ . club
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quatuor vel pintes numeros; in qua no-
tandum cil quemlibet numerum poire re-
ci pi pro dzfierem 12.

.’ Un. z. 3.4. 5. 6. In quibus uniras
CH difierentia.

Vél 1. 3.5.7. 9. 11. Œi binario (c
invicem exccdunt. x ’ *

Ve11.4. 7. 10.13.16. Qgiternario.
Et fic in lnfinitum.

Il. Proportio Geometrica cit ratiobum
fimilitudo inter mas, quatuor vei plures
quantitates , .f eu numeros. Potefl autem
8: hic quilibct numerus pro dcnomina-
tore rationis afi’umi exçepta unitaire.

Ut 1. 2.4.8.16. (mi (un: in ratio-
ne dupia adeoque z cf: rationis denc-

rninator. aVel 1. 3. 9. 27. 8 r. Quicum fint
in mime tripla numerum 3 pro denomi-
natore habent.

Proportio Mufica efi qua tres quan-
titates ira ordinatæ fun: , ut rad-cm fit
ratio primæ ad tertiam, qua: differentiæ
inter primam 8: recundam addifièren-
tiam inter femrndamëz tertiam. In qua
proportione (mat très numeri 6. 8. 1:.
mm eadem fit ratio primi numeri 6 ad

, ter-

NM -..--........ ....
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rium la, qua: ell: numeri a. (excefi’uî
Prlmüad n’umerum 4. (excellum [ecunv

dom.)

5. Rational; baba: inter le
quantitate: dimntur , que paf.
[am multiplicatæ je mame jupe-
rare.

Hic ulrerius explicarur quænam (in:
quantirares ejufdem generis, limer qua:
inrercedit ratio, ut fupra definit 3.vidi-
mus; nim. quarum illa quæ antea en:
miner , pet multiplicationem fic potcfi
augeri 5 ut majorem (uperet.

(Inde paretinrer illa, in quibus relis
multiplicario nullurn haberlocum , etiam
nnllam omnino dari rationem. Sic linea
in infinitum multiplicata 8: fibi iPli adid-
ra , nunquam fier mater aliqua fuperficie;
cumlinea tali multiplicaflone non dege- -
nerabit in fuperficiem; adeoqueinrer li-
neam’ôl fuperficiem nullaintercedir ra-
tio : quemadmodum etiam nulla reperirur
inter lineamôc corpus , nec inter luper-
ficiem 81 corpus ; cum qualibetcunquc
multiplicatione nec linea , nec [apuri-
des reliera fua fpecic in torpus mu-

. " l T: a ” ne



                                                                     

"332 Eucmnrs
tabitur , adeoque nec ipfo majus cvaderc

POlÏit.’ .Cum autem inter latus quadrariejuf-
que diagonalem multiplicatio obtinear ,
certo concludimusrilla rationem inter fe
babel-e z larus enim ira nmltiplicari 8c
fibi ipfi addi potelr ut diagonalem fripe-
rer; cum pet 20.1 pateat duo l’arera
trianguli majora elle tertio latere quod
cil: ipla diagonalis: Hæc autem ratio ,
ut fupra noravimus , CR irrationalis ,
cum veris numeris illam exprimere non
detur.

Præterea reétilinea 8c curvilinea inter
le rationem habere polîunt ; cum inter
illa fit æqualiras 8c inthualitas. Lunu.
læ crefcentis quadraturam Hippocrares
Chins, 8e Parabolæ Archimedes inve-
nerunt. Anguli reâilinei cumcurvili-

I nec æqualiratem exhiboit Proclus.
o

6. In rader): mitant quantifia.
tes diamtur efle prima ad lemn-
ldam, (9’ tertm ad quartamwum
prima [dam faraude»: tories pne-
fe ce! cum la]! flamme comme:
7M! in i114 cantinetttr , quatre:

a v jam.
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L1 BER Qu1 urus. 33g
pfærife ’06” cum qualù (ruffian:

tænia [mm quarrant cantine: ce]
in illa comme! un

Cum proportionaliraris indicium ab
Euclide ddtum non ex iplis propofiris nu- ’
111erisfedquulicunque corum multipliez.
tione lit deduftum; nos illudnimis lon-

r ge petitam aliquam proportionalium pro-
prierarcm luppedirare putamus ; quare
illo omiiTo aliud exlribemusindicium ex
ipfis numeris propofiris derivarum, 8c
immediare et rarionis natura , antea ex-

plicata deduâum.’ ’
Supra quippe vidimus rarionem ni-

hi] aliud elle quam certam quandam for-
mulnm feu modum cominendi , quo
una quantiras aliam tontiner, vel ab alia
continetur: quemadmodum pofiris duon
bus numeris 168c 4.4.1nodus ille quo 16
numerum 4 continetpoteli exprimi pet
nomen quadrupli’quia 16 iplum 4quatuor

vicibusconriner. A
Si jam ex duobus aliis numeris 8 8: z,

unus 8 alterum z miam continent eodem
mode qui quadruplas dicitur, parer u-
rrinque modum continendi die aqua-
rem vel porius eundem ; cum autem;

T r 3 ut
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ut fupn notarum CR, ratio 8: modus
continendi fit unum 8c idem, facilecon-
cludimua, rationem etiam urrinque efle
candeur : adeoque quatuor quantitates
16 8: 4 ut 8c 8 8c z , binas ac binas fum-
ptas efle in eadem rationc.

Eodem modo cum numerus 20 nume-
rum 8 non abfolure aliquot vicibus ablque

.fraétione continent , fed modo conti-
nendi qui dicitur duplus cum dimidio ;

- fi ex numeris Io 86 41, primus Io [e-
cundum 4 eodem modo duplo cum di-4

’midio cantiner; utrimque modus conti-
nendi, feu quod jam pro eodem fumi-
mus, ratio cri: eadem adeoque quatuor
quantitates 20.8 ut 86 10. 4. binæ
ac binæ accepta: , in eadem erunt ra-
tione. .

7. Eandem autem rationna) lm:
bmterqaantitates, florentin pro-
portionales. ’
i l Quæ proportionales in dupliciconfii-

tuta funt genere. V .
Aut enim funt continue proportionn-

les. - iAut non continue , quæ fimplicirer
tantum proPorrioîaales dicuntur.

Con-
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h Continue pronortionales dicunrur in:

quantitates quæ iunt in Progreflione gec-
metricah intcrquas arermino ad termi-
num eadem contiuuatur ratio, eundem
terminum bis repetendo, ut femel pri-
mæ rarionis fit confequens, antecedens
vero fecundæ.

Ex. gr. ex progrefiione gemetrica ,
[cujus dominator cil 2, fcilicet 1. 2. 4.
8. 16. eligantur quatuor termini 1. 2.4.
8. illi erunt continue proportionales ;
quia] eade ratio lcilicetdupla a termina
ad terminum continuo procedir: primus
enim 1 [nimber ad recundum 2,ficutidem
fecundus 2 ad tertium 4. dcinde fecundus
2 le habet ad tertium 4. quemadmodum
idem tertius 4 (c habet ad quartum 8.

Non continue proportionales dicun-
tur quantitates. quando eadem ratio quæ
eli: inter primum 8c feeundum non conti -
nuarur inter fecundum 8c tertium , fcd
ibi interrupta demum inter terrium 85
quartum invenitur , ut in hifce numeris
12.6. 8. 4. Ratioquæ cil: inter 12 8: 6
non continuarur 6 8; 8 , fedibi interrup-
ta rranfit ad duos. reliques terminas 8
8: 4, cum 8 numerum 4 tories conti-
neat quoties 12 cantiner 6. Hæ autem

quan-.
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quantitates. ut fupra noravimru , 3cm;
rali nomine dicuntur Proportionales.

8. Cam mm prima quantita:
finaude»: pluribus val pauciari-
bu: viciâus continent, quant ter-
tia tantinet quartant, lune pri-
ma ad lecundam dicitur barbare
Majorem ne! minortm rationem
quam tertia adquartam.

Ponantur quatuor numeri 8. 2. 6. 3.
ex quibus primus 8 lecundum numerum
2 pluribus vicibus (Rincer quatuor) (on.
tinear quam rerrius 6 quarrum 3. (quiil-
lum bis coutilier). ratio quam 8 haha:
ad 2eritmajorrarione6 ad 3. Ex ratio-
nis enim natura (opta vidimus rationem 81

. . - 8ad 2 exprimi poile pet fraûxonem ï
(cujus valor eii 4), ut 8; tationcm 6 se
z , pet fraéiionem Ê- (qui! rantum 2 va-

let) Cum autem fraêtio prima recunda
major fit, parer etiam immediateex ra-
rionis narura primam rationem fecunda

die majorem. I, Deinde ex quatuor numeris 12. 6. 8 2.
primus numerus 12 fecundum 6 paucicèti-

us
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bus vicibus contineat (fc. bis) quam ter.
tius 8 quarrum 2 (utpote quater) : erir fra.

. 12 . . 8 . .&xo 7; nmmor fraétxone :- quippe pu-

ma valet rantnm 2 fecunda veto 4. Cum
autem fraétio 8c ratio unum idemque f0.
nent, leriam primam rarionem fecunda
minorem die patebit.

9. Troportio axera in tribus 4d
minimum terminus conflflit.

Quælibet ratio duos requirir termines: l
unum antecedenrem 8: unum conlequen-
rem : Proportio veto duas ad minimum
exigir rariones: adeoque quatuor po-
fiular termines: qui exprefle etiam re«
quiruntut li pr0porrio non fit continua : (î
vero proportio confiituarur continua,tres
rermini fufiiciunt , 8; tum mediurn bis in»
mendo idem elt ac fi quatuor eflent pofiti.
Q1emadrnodum in numeris 2. 4. 8. vel
16. 8. 4. vel aliis tribus quibuslibet , ra-
tio primi ad fecundum cit prima: ratio
veto ejufdem fecundi ad tertium en: al-
tera. quæ duæ unam confiituunt pro.
portionem.

Vv l, 10.61071
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’ 10. Cam ne: quantitaterproporl,
tionolerfiterint , prima ad tertiam
dicitur duplicateur [moere ratio-
nem eom quem eodem prima ha-
bet ad femndom.

At veto (un: quatuor quanti’
tarer [alertoit continue proportio-
tionales ; prima ad quârtom di-
oitur triplicata": [moere mon m-
tionem. que»: eodem primo ho-
bet adleeimdom.

Et fie porro une ampliu: ,-
quomdiu proportio exfliterit.

(luidam putant rationem duplam a:
rationem duplicatam, imam a: eandem
rem lignificare, quæ duotamen arcure:
te a fe invicem funr difiinguenda.

Ratio enim dupla intercedit inter duas
quantitates feu numeros , quorum unus
alterum prescife bis continet: quemad-
modum numeri 8 ad 4. vel 63 5. funt in
ratione dupla : cujus correlarum ratio fub
dupla eft in rationibus 4 ad 48 vcl

3 a 6. p vDuplicata veto ratio etiam invenitur

I in
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in numeris , ubi rationis dupiæ ne mini- v
mum apparet vefiigium. Exemple gratis: 4
in hifce tribus numeris continue propor-
tionalibus 3. 9. 2.7. ratio quam primus 3
ad tertium 27 eFt duplicata rationis quam
idem numerus primus 3 11:1th ad femm-
dum9; licet nulia inter illosinvcniatur
dupiez; unde patet rationemdupiam 86
duplicatam fignificare les toto cœlo di-
verfas.
il Dicitur autem ifia ratio duplicata,
quia ratio quæ CR inter primum nume-
rum 86 focundum, inter Iecuudum 8:
tertium ndhuc femel quafi rapetitur.
Notandum autem CR banc rationis repe-
titîonem non .aiiter concipiendam eflè
quam pet formam Mul-tiplicationis ; ita ut

fitis rationis terminus 3 ad 9 , ad repe-
tendam adhuc femel tandem rationem
illius termini pet fi: ipfosdebcre’multi-
plicari, fcilicet 3 pet; 8: 9 per’9. ut 0b.
tincatur ratio terminorum 9 ad 81 , qua:
ratio erit duplicata rationis 3 ad 9.

Adeoque primusterminus 3 (e habebit
ad tettium 7.7 ut 9 ad 81. Illos quippe’
mimeras eflë propoi aionales evidenter a
rationis 8: propottianaliumlnatuta autea.
tradita fit mmifcfium; cum nîm. primas

V.vzv S
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3 in feeundo 2.7 tot vicibus (feilicct no-
vies) continetut, quot vicibus tettius 9
continetur in quarto 81.

Si jam porto ponantut quatuor conti-
nue proportionalcs 2.4. 8. 16. ratio quæ
eflintet ptimum z 8c fecundum 4, prî-
ma vice repetitur inter recundnm 4 8: tet-
tium 8; 8: deinde feeunda vice inter tet-
tium 8 8c quartum 16. Quæ repetitiol
cum pet multiplicationem fiat , ut ra-
tionis z ad 4 inveniatut triplicata. tet-
mini z 8c 4. primo debent pet fe ipfos
multi plicari; cujus multiplicationis produ-
ûis 4 85 16 adhuc femel pereofdem ter-
minas z 8:4. multiplicatis ovbtinebuntur
tetmini 8 8c 64 , conflituentes quæfitatn
rationem triplicatam. Terminos enim a.
16. 8. 64. elle inter (e proportionales ex
naturaîrationis facile probari potefi. -

Cæteruimex bis omnibus notandum
venit, rationem duplicataxn nihil aliud
elfe quam rationem quadratorum, quæ
a propofitæ rationis terminis fiant. Ra-
tionem autem triplicatam alicujus ratio-
nis unam candenique elle cum ratio-
ne cuborum , qui a terminis fiant.

1 I. Homologæ quantitates (in
quatuor proportiamliéus) dicun-

Il"

«taragflgh A17..- 4h;

Su

; litai

,4.

fifi
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L11 BER. QuINrus. 34.1
fur MIE antecedente: quidam ante-
ædentilzus , confequentes rvert) mn-
figuentibus.

Sint quatuor proportionales a. 4. 3.
6. quantitas prima z. 8: tettia grunt utri-
nique trtionis antccedentes , adeoque ho-
mologæ leuejuldem naturæ rem lignifi-
cantes: duæ veto teliquæ checunda 4
8: quarta 6 , quia uttiufque rationcs
funt coniequentes , fimiliter (un: homo-

logæ. . ilDe modis argumentandi.
Cum Mathematici ex quatuor propor-

tionalibus non tinam tantum fed plures
elicia t conclufianes , quais modes leu
formulas argumentandi vacant; Eucli-
des illos ad fax revocat, qui totidem’fe-
quentibus proponuntur definitionibus,

A 8: in hoc libro 5 totidem fate propoli-
tionibus dem’onltrantur. I

12. Alterna ratio efl [àmptio
anteçedenti: 4d antecedentem .’
à" conjequmti: ad confisquer).
nm.

t

V v 3
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34.2 . ’EucLIDts
Sint quatuor quantitates proporcid.

males ’ ’ ’ a
17. -- 6 :1 8 l 4.

In quibus 12 8c 8 fint antecedentes;
reliqui veto 6 8: 4conlequentes; alter-
nando etit

. ’12 -- 8 :1 6 l 4:
Hoc eft Antecedeos u cit ad antece-

I .dentem 8 , ficut confequens 6 ad coule-
queutent 4. Id quad demonllratur
ProP.l6.

. 13. Inverfa ratio efl fùmptia
conjuguenti: infldr antæedmti:
ad antecedentem valut confequeny
rem.

. Qsi ponantut quatuor proportionales

12. -- 6 : 8 l 4.
Ratione inverfa fit etît.

6 --- 12 :1 4. l 8.
Seu ordine retrogrado priorem pto-

portionem legendo

p 4 -- 8 : 6 l u.
"14.. Campofitio ratinois cl!

lampât antecedenti: tu»: conje-

. queute
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queute «valut amas ad ipfam com

[queutera

Sint itetum quatuor proportionales
12. -- 6 .;: 8 r1 a.

Per compofitionem rationis diciniusÇ

n 4-6 -. 6 a 8 4.4. 1
(en 18’ "i leu 12. Ali

Hoc cil prima quantitas una cum fe-
cunda (de habet ad ipfam fetundam fieu:
tertia cum quarta ad ipfam quartam. Hu-
jus demonftrationem vide prou-18.

15. Titwfio rationi: efl fum-
Iio exceflùs . quo antecedem fizpe-
rat canfiquentem, ad ipfizm nm:

fèquentem. A
Sint quatuor proportionales;

18 --- 6 : la l 4.
Per divilionem rationis proportio

Habit.

1 8 p;- 6 a 1 a 4-4 .ÎeÎxÎz- - 6" hfeuSi 14’

Hoc cit primus terminus minus feu
dcmpto lecundo [e habet ad ipfum [en

cun-



                                                                     

344. EUCLIDIS
cundum, quemadmodum tex-tins minus
feudempto quarto ad ipfum quantum.
Hic argumentandi modus demonflratut ’

pt’OP. 17; l
15. Converfio ratinais cf? fum-

ptio amenderai: ad exceflum .
que macadam jùperat ipfum can-

’fequem.

Ptopofiti finit quatuor proportionales.

18 - 6 ;: 12. l 4.
.Per converfionem rationis hanclbabe-

mlls proportionem.

18...; 2.;- .. 6 ,- , 1 . 4iîs- fleura "i u Îe-uIS
Hoc cl! primus le ltabet ad ipfiim prî-

mum minus feu dempto feeundo , quem.
admodum tertius (e habet adipfum ter-
tium minus feu dempto quarto. Hæc de-
monliratur in Coroll, prop. 17.

17. Ex agualitate ratio efl ,*
fi plans duabu: fin! quantitate: ,
à bis albe multitudine pare: .
qua aine [umanmr in «de»; ra...

fla-
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L IBER QuINrus. 34.,-
n’ane; au»: ut in prima atlanti-
taltâu: prima adullimam , fi: à
in [amadis prima ad altimam je;
bahut.

0

Sinttres quantitates. 12. 6. 4. i
Et adhuctres aliæ. 6. 3.1 z.
Per rationem quæ cit ex æqualitate-

concludimus

la v- 4. S 6 I 3.
Hoc en: prima faperiorum le habet ad

fuam ultimam , quemadmodum prima
infcriorum ad ruant tertiam.
’i Quia autem hæc conclufio duobus
modis ex ifiis (ex quantitatihuselicitur ,-
duplex etiam (e a’perit ex æqualitate ta.
tic; (c. Ordinata 8c Perturbata.

18. Ordinata proportio cf! .
mm firent (pojitis jçilicet [ex
guantitatibus) a: prima fiaperia-
rumad [uam lèamdam , ira pri- ,
ma inferiarum ad ficam lecandam;
deinde a: frauda [aperiorum ad
juan: ultima»), ita lècunda infè-
rioram ad [mm altimam : à can-

’ X2 ’ clu-
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cluditur quad prima fuperiaram
[a habeat ad flzam ultimam . quem-
.admodum puma infirmant ad
fait»: ahanant.

Sinttresquantitates n. 6. 4.
Ettresaliæ . 6. 3. 2.
Inquibus 12---6: 6l 3.
Deinde 6 m4: 31:.
Proportio ex æquo ordinata fic flabit.

12. -- 4 ::: 6 l z.
Hujus modi demonfirationem vide

prop. 22. l
Cæterum hæc proportio dicitur Ordi-

’nata , quia.& in fuperioribusôc in infe-
rioribut cundem fervat ordinem.

19. Terturbata autem propor-
tio efl, cum pofitis tribu: quantir
tatibus à aliis tribu: ; ut in [ape-
riarièu: prima [a haha! ad [1mm
lemndam, finir; infirz’ariâa: jè-
amda ad fildîfl ultimam : (a infu-
pm’ariâus ficanda ad fimm ulti-
mam, ita in inferz’aribus prima
adfuam ficundam: à concludiî .

I tm-
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fur : quad prima fiaperiamm fi
ita [gabant ad [tram ultimam f
quemadmodum prima inferiom
ad fuma ultimam. ’

Sinttresquantitates 1a. 6. 3.
Et aliæ totidem 16. 8. 4.

Inquibus 12-6: 8l4.
[Et t 6-5: 16.18. i
Proportio ex æquo perturliata (a: cri:

la - 3 z; 16 l 4.
Hujus demonlirationem vide pro. 25.
Perturbata dicitur hæc proportio,

’ quod in fuperioribus8.’ inferioribus non
idem ièrvetur ordo , fed ille quafi pertur-

betur. ’
LEMMAL

r Multiplicatia 71179:7 a]? aliud
quant multiplex additia: fieu: e.
riant diwfia nihilaliadquam mal.
ziplex à campendioja fabtraflio.

DEMO NSTRA T10.
Pars I. Sit numerus 6 multiplicandus

Xx z par
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pet numerum 4., nihil aliud imperatuni
cit quant, utnumerus 6 toties lumatur,
’eu repetatur feu fibi ipfi addatut, quo-
ties uniras continetur in4 , fc.pquater:
adeoque idem facimus live numetum 6
multiplicemus pet 4 , five eundem qua-
ter ponam a: illos quatuor numetos 4. in
Imam .fummam colligam ,’cum utrobi-

que obtineatut 24.. 4
Pars 2. Si numerus 2.4 proponantur

dlvrdendus pet numerum 4. , idem efl ac
fiexaminandum cirer, quoties numerus.
4 a 24 poŒt fubtralti id quad in divifionc
unica fubduâione fit divifote ptius pet
quotientem multiplicato cum fubtraêlzio-
nes to: fieri poflint, quo: unitates divi.
fionis contineat’quotiens. Quart. nulla

. CR differentia five 24 dividatur pet 4. five
4. a 24 lubtrahatut quoties fieri potell:
cum uttobique idem obtineatur quo-
ttiens 6.

Notandum autem in multiplicationc
’ non femper opus elle ut multiplicatio tc-
veta fiat , 8: numeri interfe commifce-
antur, ut produâum uniconumeto ex-
primatur; cum eadem multiplicatio alia
etiam forma defignari poflit, nimirum
multiplicatores juxta le ingicem limbe:-

i r r o
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Ida interpofito ligna c x - l
Ex. gr: fit :5 multiplicandus per4fa-

ôta multiplicationeobtinetut produâum
32 , quad etiam hoc modo exprimi pa-
tefl 8 0 x: 4. quad in pronuntiatione va-

let 8 multiplicata per.4. "
Chlæ exprimendi fatma hoc habet

commodum quad jam pateat ad oculum
pet quam operationem 8c ex quibUS nu-
meris illud produétum lit 01mm , quad
in alteto produâo 32 non tam clate di-
fliugui potefl . Cum illud etiam ex multis
aliis additionibus 8: multiplicationib’us
generari potuillet.

Præterea (i produâam 8 -x- 4. divi- ,
dendum fit pet 4 , omiilb numeto 4. fcri-
bendum erit 8. vel feribendum cil: 4. , fi
dividi debeat pet 8.

Similiter in divilione non opus el’tut
[emper vera fiat divifio; cum quotiens
quæfitus etiam alia forma poth exprxml ,

rfi nim. num’ero dividende fubfcriba-
tut divifor inter utrumque duâa lineola.

Ex. gr. apatteat dividere numerum 32
pet 8,2faâa reali divifione cutinetur
quotiens 4., qui etiam delignart poile: y
pet formamam fraâianis 5:: a qui quo-

i Xx 3 q riens
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tiens in elocutione idem valet 32 partes
quartæ , feu 32 divifa per4..

LEMMA Il.
Si duo aquale: numeri par eun-

dem uumerura maliquliamtur , pra-
duâ’a arum inter je aqualial Si

v une par eundem numerum divi-
damur , quotientes arum? aquales.

DEMONSTRATIO.
1 Pars. Per Lcmna 1 multiplicatio cil:

multiplex 8L compendiofa additio: adeo.
que unus numerus multiplicandus tories
fibiadditur, quoties alter (qui priori po.
nitur æqualis) fibi ipfi additut : quia mul-
tiplicator utrimque ponitur idem: unda
pater idem fieri ac fi æqualibus æqualia

i addantur; quaudo nimirum fummæ (quæ

un;
produâo æquivalent) inter fe (un: ilæ-

quales: , iz. Pars. Pat idem Lemua 1 divifio
efl: multiplex ac compendiofa fubtraê’tio :

ergo ab une numeto dividende taries
fubttahityt divifar quoties ab altero divi-
dendg (qui pet hypOthefin priqriæquags

C )
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emjubtraliitur idem divifor .- quate in
ifla divifione utrinque idem fit, ac fr ab
æqualibus æqualia demantur; quare reli-
dua (quæ quotientibus æquivalent ) inter
fe fun: æqualia.

LEMMA 111.
Si duo in aquale: numeri par

eundem numerum multiplicentur
pradzzfla arum inter [a iuaqualia.
Si mira par eundem diwfarem di-
7idamur . quantifies arum ina-
et.

a

b At. 3.

DEMONSTRATIO.
IPars. Cum pet Lemna I multiplie

catie lit icompendiofa Additio: fi duo
numeri inæquales pet eundem numetum
multiplicentur, idem cri ac numerus ma;
jar toties fibi addatur quotiesminormi.
nori. At veto fi inæqaalibus æqualia ad-
jiciantut , a tata firntinæqualia pet Art. a A114.
4. Ergo etiam , ’fi mimera majori
(majottoties adjiciatur quoties minori ad- .
ditur minori, prier fumma, quæ hlÇ
produâo æquivalet , erit mazet al-

tera. g I

d

2. Par;

un,»
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a. Pars. Quia divifio nihil aliud cil

quam compendiofa fubtraâia , fi duo nu .
meri inæquales pet eundem numerutn di.
vidantur , nihil aliud fit quam quad idem
numerus ab una patte a majerifubtrahi-
tut 5 ab alteta veto a minari.

Pater autem eundem numerum pluries
fabrrahi a majoripafle quam a minori;cum
major eundem numerum pluries continent
quam miner: &cum plutes iflæ fubtraé’tiœ

nis vices conflituant majorem quotien.
tem , fequitur Ex divifione majoris nume -
ri par alium quemlibet acquiriumajorem
quotientem , quam ex minons numerr
par eundem divifiene.

LEMMA-1V.
Si idem mimera: veldua nume-

ri æquale: par. numerus ina’quale:
multiplicantur . produfia arum in-
aqualia , à. quidam produfium f
majoris multiplicatorir erit majus
produëîa minarir multiplicateur.

Ut à fi diaidantur par nunc-
rat braquait: , quotienter "un:
inaquales. Majoroquz’dm ille :65

. l l.
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divifor efl miaor; a! titra miflor ,
uât’ dzvilor a]! major. i

* aDEMONSTRATIO.
Hæc eXfuperioribus nulle negotio de-

duci potefl.
Quatuor bifce Lemmatibus præmifIis ,

a: qualicunque AArithmeticarum in fra-
âionibus opetationum notitia præfuppo-
fita, lquœdam fubjungimus Theorema-
ta, quæ tanquam genera mnium fera
retins libri quinti propofitionum daman -
firandarum fundamentum præliruimus.

THEOREMA 1.
e Si quatuor quantitattt fiat pro;

Oportionales, produéîum quad ori-
AIur au multiplication: entrema-
rum efl aquale rodufîo multiplf
çatiouis modifiant. V ’ i

DÉMONST RATIO.
I Sint quatuor propartionales.

Ratio 8 ad 4 eadem cit cum frgâione

’ Y y .
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8 r . .a. à: ratio 6 ad 3 ex prrmrtur pet fraâiq,

a . .nem ï : quia autem tauanes (un: eadem

lm æ âmes î erunt quoque ftaaiones in -
ter fe inter le æquales,

Adeoqueî- æ g"
utrinque multipl. pet 4.

8 1) 4 I: 6’l’etLèmma z. «

Et----Ë utrimque multipl. pet 3.
8 -x- 3 304 -x. 6per Len1.2.
Hoc efi produâum extremorum 8 86
pet fe invicem multiplicatorum Cil:

æquale produâo mediotum etiam mul-

tiplicarorum. QE. D.
ITHEOREMA 11.

Si duo produfiâfint inter [e au
ualz’a. anus multiplicator priori

produtîi. le babel ad unum multi-
plimtorem lemndiprodufii. quem-
admodum reciproce alter muttzplz’-
tatar gulden; [mardi proauâîi [e
Isabel ad alterum multiplioatorem
primé produfii. i *

I De-

--«U -
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DEMONSTRATIO.

l . Sint duo produâà inter f: æ uah’a.

1  8 .x-gæq. .x- 6.per emmz.
utrimque dîvid. par 3.

8 æ 4 a x . 6. pet Lemna z.
s

utrinque djvid; pet 4;
8 æ 6... ... par Lemma 2..
4- 3

Quæ fraêtiones fi revoëentur ad ratio-»

nes . cm ’. . 8 - 4 :: 6 I 3. vde juxta tenorcm Theorematis E D.

COROLLARIUÇM I.
Bodem modo pofTet demonfiràri CÜÇ,

8-6: 4T3.
Vclg-6: 4.13.

Œæ proportiones inuolvunttum A].
ternationcm , tum inverlam etiam ra-
tionem.

sz - 001
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CÇROLLARIUM 1;.
Hinc evîdenter pater , fi quælîbetcun -

que quatuor quantitates c0 ordine (in: po-
fitæ, 6: produâum extremamm produà
6:0 mediarum fuerit’ æquale , certiffime

inde concludi poire , iflas quatuor
qËantitatcs. eo ordine proportionales
c e.

SCHOLIUM.
Sïquilibct dams numerus ex. gr. :4.

refolvatur in duos par quorum multiplica-
Q

ticnem potaerît generari (quad hic qua-
ter poteft fieri vel per 1 in :4. vel par z
in u. vel pet 3 in 8. val pet 4in 6.) facile-

probant elle. ’
I-zzvnlz42Vel:’----3: 811:.

Vas-4:: 618.IVÉII---3:8124.3
Ve11---I- :6114.

’.Velz----4L::6l1z.  
” 55?: En: qugliëet aga numcgo data:

ÏThÊQrcf .

a .ç-ÂL

fig

. 81.5 T;
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THEOREMA Il].
Si ex quatuor quantitatiâus

prima ad [écumant majorent ba-
âmt’ rationem , quam tænia ad
quartant: prodaflum quodfit par
multiplicatiomm extremarum me:
jus erit produflo mediarum.

DEMONSTRATIO. -r
Si: in quatuor hîfcc quantitatibus

3 A. 3   4 1 z.
Erit feçundum ante dîâa.’

8   4,
3 "î.

  utrîmque multipl: pers,
8 4. .3 .x- 4perLemm33.

z. ’
utrînquc multipl. par 2.;

3 .3. z  3 .x. 4.perLemn33.
Hbc en: pr0du&um exrremorum 8 8l

g majus prgculu-èîtomediorum V 3 8: 4.

Q. D.
vyy Thora;



                                                                     

358 EuCLmIs
THEOREMAIV’

Si duo produfla fin! iniqualia,
prima quantitas multiplicam ma-
jari: proaufli ad prima»: quanti-
tatem multiplicantem minarïspra -
dufli majarem habaéit rationem ,
quam rempote [ecundaquantitas
guldem minari: producîz ad [e-
cundam quantitutem majorispro-

4146711   -
DEMONSTRATIO.

Sît ex propofitis bifce produâis

8-x-z a3.» 4.
utrinque divid. pet z;

8 4 3 .x- 4 perLemna3.
z.

utrimque div.per5.

3 4. . ï 4 Î
Hoc efi redîgendo bafce fraâîones ad

’ratîoncs - v n

87-5 aqll. .QEJ).

L J . - 9°:



                                                                     

L»: un QUINTUS. 95-3

COKOLLARIUM, I.
Eadcm methodo facile Poire: demon-

firari ech

8 4.4312.ÀVelz 54.418.
Vel: 44312.
COROLLARIUM Il.
Hinc kquitur , fi quazlibetcunque

quatuor quantimœs ordine (in: pofitæ , 8;
produitum extrelnarum prodnétol me-
diarum fit majus, firmiter concluden-
dam efle, primaul ad (ecundam fiabere

majore-m rationem, quam renia babel:

ad quamm. 4 «
.SCHOLIUM.

Si duo quilibetnumeri înæquales 24.
a: I6,rclolvantur in [nos multiplicationes

fg: 24 8:. 16.

m mI. 24.; , I. 16.
2.1:. z. 8.3. 3’ 4. 44 a4- 6-:

ici



                                                                     

360 E u c L r D x a
Ç): hoc Theorematc pater efle

Vel 1 r 4 161 24;
Vel 1 z 4 S l 24.
Vel 1 4. d 412.4.

Dejndc

Ve1:---I 41611::
, Velz-z 48112.*.Velz--.4 (.4112.

Pofiea.

k Vals-1 41618.î Velg-za.818.1 Vals-4 4 418,
Denîque ’

Vc14.--1 4 1616.
Vel 4.-- : a 8 l 6.
Vel 4-4. 4 41 8.

Præter alias 36 majoritatis proportio-
nes , que; ex .huiAfce numeris çlici ponant.

T1166-



                                                                     

f
LIBBR (alunas. 36;
THEOREMA 5.

Si a: quatuar quantitatiâu:
prima ad [envidant minorem ba-
ba: rationem; quam tenta ad
quartant; produflum quad fit par
muluplicatianem extremarum mi.
au: erit prodeîo mediamm.

DEMONSTRATIO.
Sir in quatuor hîfce quantitatîbus

4 -- 2 .5 81 3. .
Erît Ë- à»;

W utrînque multipl. pet 3.
4 3p 8. Fer Lemmag’.

.----------utrinque multipl. pet 2.
4. .i- sa 8 .x. z.perLemmaî!

,Hoc. cf! produâum extremarum 14
8: 3 cit minus produôto mediatum
2.. 8;

,22 ’ frbcotoà



                                                                     

362 Eucnmzs
THEOREMA a;

Si du produâ’a fin! inqualia , i

- prima gamma: multipliant mi-
7107i: pradaâi ad primant quanti-
tatem multipliant»: majoris
prodaéîi minorem haâebit ratio-

nem . quam recipron I [canula
A. quantita: cjufdem majari: produ-

rfîi ad [maniant quantitatem mi-
mri: pradafli.

DEMONSTRATIO.
Si: ex duobus bifce produâîs.

4. .3. gag .x- z;
;------.-----4Ittînque divid. pet z.

44.3
42.

o 8. Fer Lemma 3.

a . art-inclue div. pet pet 3.
1* 1e Ê. pet nomma 5.

[a

Hoc cil redîgendo ad rationcs

4-2? 815.
" Co-



                                                                     

LIBER. QuIN’rus; "363

COR OLLARIUM I.
Eadem methodo facile poire: damon-

fitari ., quad fic ’

VelI3 .-.8?*114.-
Vel 3-1-2a814.

COROLLARIUMJL
Hinc patet , fi quælibetcunque qua-

tuor quantitates ordine, En: polîtæ, 8:
produâum extrematum fit minus prœ
duâo mediatum , ’cettiflîme concludi,
prîmam ad fecundam habere minorem ra- ’

rionem , quam teniaad quattam.

1 SCHOLIÜÇM.

Si duo quî1ibet numeri inæquales 16 a;
:4. tefolvantur in lues mu1tipliçatotcgg A

fc:16. :4.

m I1.16.; 1.2.42 *2.. 8. 2.1:.4. a. 3. 8.
u " 4- 6-.

Z: à, En



                                                                     

3’64. Eucmma
Ex hoc Theoœmntepatetefle

r-Iga 14116.
Ve11---z:e 17.116.
VelI-go 8116.
Shah-4.? 6116.

Prætcrea.

Vera-Io 2418. .t Vclz-sz? 1:18.
van-3p 818.
Vclzr-ça

Denîque

Vel4;;.1o 2414.
Vclq-.zo 17.14..
Vc14--3o 814.’
Ve14-.4o 614.

.Ptzter alias 36 mîuoritatîs propor".

doues , qu: ex hifcc nomen: dcduci
poflhnt.

Jan: fequuntut îpfæ Lîbti quintî

" PropOEtioncs.

P1161



                                                                     

.,.. - 4-.-. a rA-ç-v-Vk ,

v.7717w- :-

43 A

Luna Qunrrùs. 36;
PROPOSITIO I.

Si [am quotcunque magnitudzï
ne: [au quantitate: proportianale:
14. B. C. 5D. E. F. Aquemadmodum
[a [mènent ana antecedentium ad
a filant confequentem , ita 0mm:
antecedente: G lima! [è baâeôunt
ad omm: configurant etiam [mm]

jumptasH. ,DEMONSTRATI’O.

Sint in e’adem inter le rationc

A 3----I B .
C 6....zDAIpA
E 9...; F
Ô18-6H.

Demonflrandum cit e111? fummam ad
fummam ut quælibet antecedcns ad funin
confequentem.

Hocefiz 18-6: 311.
Deinde 18.2.6: 61 z.
Denique 18---6: 91 3.
(nia in qna1ibet préponîone produl ’

&um extremorum faâa multiplicationc
e11 zqua1e produéto medîorum . quatuOt

511mm termini funt 3 proportionalcs.

1 Z z 3 Pao-

.1

n 26011:1;

fluor. 3a



                                                                     

366 Eucnmts.
1Pnorosx’rro Il. &XXIV.
si prima A ad [canulant]; tandem ba-

ladai: rationem , quam «nia C ad quartant
D ; babuerit autem à" quima E adfecuudam
B tandem rationem quam [and E ad qui-
un D; miam G , cmpofira pïima cum
quina ad [bandant B , candem babebi:
rationem quam H mua au» [ma ad quar-

tam p. . .DEMoNS-rRA’rIo.

.A n c D’8114.-: - 61 ’3.A.à E to -’ F y; l
GÎqÎ îzt

x ’ .Siîpïfituatur multiplicatio, produâa emnt
æ ualm. ergu (a) in: quantitatcsfunt proportio-

n Thon niches n -z. ’’ Mite:à a) î

3 31; ..129x)?!

14. il . 1 . U.hmm; 2b a) a vclmproporuone

Ian-3:21... 1;. QED. x

Pro"



                                                                     

u

L1 un Qunnus. sa;
13110150511110 111.

si quatuor amatîmes a. B. C. D. fin:
h proportianalct; (à? prima A à renia C par

eundem quemh’lm Maman: G multiplican-
mr: praduflam primant E fi babebit ad [a
aundam B , quemadmdum 111041431101 fe-

amdam F ad quartant D.

DEMONSTRATIQ.
A. B C D 1

GÏÎ-zËÎl311M’

E3 F1:
Demonflnndumcfi

E B F D8 --- a. l: Il. l 3. aId quad (a) exinde patet, quod produaacx; p
tremorumôcmediorum funtæqualial z 111m.

flûter
à. æ î

1 3 ,l 1 utrimque multipl,pcn;

à 331? Lemna a.

3 3Hbc e11 in proportione

--- a. ;; n. l ;.

Pro. t



                                                                     

368 EuCmes
131109081110. 1V.-

si quatuor quantitam A. B. C. D. fin:
prapntionalu; prima un A à renia C.
par quemlibet eundem numerum G multi-
plicentur; tué" [canada 30mm D par
alita» nummmt K. qudtwr 1’an produit;
in!" fi propanianalla nant.

DEMONSTRATIO.
Slnt quatuor proportionales »

A B C D4. 1- 2. : 6 1 3.1V!
G a K 3 G a. K 3,’
Î 8 r6 fla. 11’179

, Demonfh-andam’ et! puant produüa E. L. x

F.M. elfe pmportionalia eu -
-. 6 : n. l 9.Quod ex Theor. afequitur, quia 1216121 mul-

tip1icatione produâa cxttemotnm a: mediatum
inter [e funt æqualia.

Alitet

2.209.
.3 3,.-..--’-multîp1. pet a.

s .-- æ 13’ Lemma a.

a 3 divide pet 3.

8 u . .a. æ a. pendent Lemmaz.

Hoc e11 in proportion
8 -- 6 :; la 1 9.

me.

ML u .. 7 A



                                                                     

Luna (Enfin. 36g
PROPOSITIO V. XlX.

Si fatum A ad tout»: B eandem
114511971! rationem , quam aèlata
par: C ad partent ablatam il) : e-
tiam par: reliaua E ad par Nm re-
liquam F , eandem habebit ratio-I
mm , quam tout»: A adtomm’B.

DEMONSTRATIO.

A 8 4. B1
C 6 3 D15

En. E F A fifi’ g, .- 1 "* 8 1 4..

Qgiâ produâà fun: æqualia.
pet Theot. 2Ï . A

111259 FMà



                                                                     

370 EUCLmzs.
dPnovos-ITI o V1.

Ji prima A ad Ramdam B ean- ’
dam habaerit rationem. quamterfi
lia C ad quarta»: 2D. [mimait
autem à anima E ad [scandant
B eandem ratinnem quam [exta F
ad quartanfD. Si quinta E fin?- 1
tralaazur a prima A. à" [èxtaF
ac tarira C a, ’

Vel nfidaumhprimam Cari! a:-
q’uale [armada B é raffidaam fi-
(112229071 Haqaale quarta ïD.

l’airefiduum primant G fi bade;
bit ad jecundam B fieut-refiduum
[ramdam H ad quartant 9.

DEMONSTRATIO. r-

CASUS I.

A B C Dp12 - .2 : 18 1 3.1
12 Io F 1; . dsG 2. H 3.



                                                                     

L11 BER. QUZINTus. 371
CASUS Il.

A B C D12a 2: 181, 5.)Sv

lep h

r

’ E 4 t F 6
Etitü B H

3 --a z :: 12’. 3.
PCtT1:Lor.2.

Al’ter.

CASUS I.
n ,ISK
.2 Ï! S
... :1) à,

z 3z 3 . ..... .-. :tA a .z 3 p 11101133
E11: in proportione , qua ex rationis æ-

qualitatis

z -- z. r: 3’ 1
CASUS II

Ï ac .18]

z 3 4.6à 30 1-]

z 3Ï. æ Ï
3

Hoc e11 in proportionc

8 -- 2. :1 12 1 3.
Aaa a Pto-



                                                                     

3’72’ EuCLIDIs’

PROPOSITIO VIL,
1. (Æqaales A (’7’ A ad ean4’

de»: C tandem baba)! rationem.

2. Et cade»: C ad agamie: A
à A tandem bade! rationem.

DEMONSTRATIQÂ

PARS I.

’A C A C.
12 5- 4. : 121 4..

PansII.

C A C A;4.--12::4.112.
Qui: utrobique produéta fun:

æqualia. pet T11: 2.

Pro-



                                                                     

Luna .Qu 1 urus.
PROPOSITIO V111.

I. Inaqualium quantitatam A.
B. major A ad eandein C majorera
rationem baht , quam miaor B.

1 2. Et adam C ad minorem B
majorera haéet rationem quam ad

majorem A. . 4 ’
.1 DEMONSTRATIO.
’ P a n s I.

A B16 fi 8 ex hypoth;1 utrumque divide pet 5. C.
’ 16 8 pet Lemma3

5 B 53
3 Hoc e11- în proportions

U 16 f 5* 4 8 1 5.’
V 3 P A n s Il.

s 30 s
, 8 :3 16à. à. a; pet Lemma 4.

Hoc e11 in proportionc.

5 -- 8 6 5 1 16. tAaa 3 . Pï°*

A mî«’f

.v-’-vv ’ - "f



                                                                     

3741 - Encolure
PRotPosrrto 1X.

I. 51.11 Ô’Badeandem C154."
xcirant eandem rationem ,. ille a-
guale: inter [a (mon.

2. Etfieadam CadÂÔ’Bba-
beat tandem rationem . ille iti-
dem aquales erunt.

DEMONSTRATIO.

Pans I.
A C B C15;- 4.:v’1514.

Ego-L5 a) 15

4 e. ,’ mulcîpl. pet4. 1
15 30 15.

Pans 11’.

C H C B41---- 15 :1 4 1 15.

Ergo Ê 3)15 15 p
---------mu1t.pertsï
15 ’X- 4315 -x. 4.perLem.2.

l div.peta.15 30 15. pet idem Lemma 2.

I I Pro:



                                                                     

LI en. Qunuus. 375
PROPOSITIQ’X.

1. Si A ad C majorem rafio-
mm barbet quam B adearzdem C,
erit A major quam C. r a

2. dt fi eaa’em C ad B majorem
ratzonem babuerit quam ad A, erit
B minor quam A.

DEMONSTRATIOi
I PARSIÉ

A C B ’ C
16 - q. C 8 1 a.

Etgo Ï? CE.
. 4- I

mu t. par 4:
. 16 Q 8. perLemma3.

P A R S II.
C ’ B C A.
4* 8 C 4 1 16.

4 4ï 4 16
Mu1tîp1. pet 8.:

a. B .4 13’ 8

* 16
pet Lemme.

Mali



                                                                     

576 Eucnrnu
.-------.--.Multîp!. par 16.
4. .x. 16   4. -x. 8. Lem.3.

dinpequ.
16. Ç 8.  

Alio morio;

A C B Cici-4. 4814..
figea! .x. 16  4 -xa 8. The.3.

RW-«di’v. per4.
16 4 8. Lemme 3.

PARS IL
c7 B c A.

. q. --- 8   4. 116.
Erg04. .x- 16  ;1:- 8.Theor.4.

div:per4.16  .4 3. Lemmag.

P1154



                                                                     

LIBER QuINrus. 371

PROPOSITIO XI.
Ratione: , quæ aident 74mm

fiait adam, velfimiles vclæqua-
  les. inter [a [uni «de»: welfimia
I le: tué! æqualex,

DEMONSTRATIO.-
Sir 8 --4: 6 l 3.
Et Io --- 5 : 6 I 3.

  limés --4 :3 1015.
Q1121 nimîr. Produôla faut æqualia. par

Theor,z. Vel fic. ’

8 6N æ .14 a.Io -6’- 02 ’-"

. 5 3.
Ergo ë. :1) LC.) Ax. I.

4- 5’ Hoc efi in proportionè.

8 h- 4:..1015.A
.PROPOSITIO X11;
En efl eadem cumprime , qui

Videri 90:42.
* ’ 35h ’ Pro-



                                                                     

378 .v .EuCLIDrs
P R0 P0151110 XIII.’

- Si prima ratiofit æquali: flam-
dt ratiom’; [êmnda mm fit ma-
jor tafia"; fimiliter etiam prima
tertio majorent.

DEMONSTRATIO.
Sit16-8: 1216.Atvexo 12-6 4 4, l 3.
Erg016- 8 Io. 413.

Quîa produâuni extremorum efl mains l
produâo mediorum. par z Coroll.

[I’hcorz4. ,Velhocmodo. (1

16 12. 13*? z

A .3 i"lmd 4 3.
Ergo ç Î.

3

Etin proportion.

I6 w- 8 o: 4 l 3.

A Pro-



                                                                     

L 1 M: R. Qu IN’rus.’ 579

,PROPOSITIO :XIV.
. si quatuor proportionqliumA. B. C. D.
prima A fueritmajor renia C , alité fi-

amda major auna D. o .
Si A tqanlt: C ait B tqunli: D.
si A miner C , cri: B miner D.

’ DEMONSTVRtA’TIIO.

CASUS I.

A In c D12---8: 6’41 4.
Ergoxz .x. 4.338 .x- alain

12. o 6 I4 ? 8.1pcrLemma4.
CASUS Il.

A A B .C D..
12---4:. n. L4. ,

Ergon 7.x. 4,30 u .x- 4h). a
12. 4A æ n.

4 æ n. Par Lemma z;
CASUS 111.

A B C D.4-6): -8’l 12.
Et o .x- lzæéwa-w .4g 4, 4 M , fin.

12. oô. Lemmaç.
«ko. ”’ En? g P50-



                                                                     

386 EuCLIDn
PROPOS] 1’10 XV.

Si du quantitates A à Bæc
qualiâus vicibus [amantur [en par
eundem numerum multipliæmur .
[anime fin palatin haéeàunt in-
ter f: and"); rationem quam 1.741
6m: pofitæ quantitates m0 B.

DEMONSTRATIO.

. A4,. 12  M.
-.Erit’8 -- 24.: 4 l 122 .
I (me; produâa (un: æqualia. Theor: a;

SCHOLIUM.
Q Si eædem quantitatcsA 8c B pcr eun-

dem numerum dîvidantur , quotientes
ipfis quantitatibus proportionales erunt.

A Bf 1 130;
z--.6 : :4 1 u. pan-T115?

an-

N P103



                                                                     

Luna Qunnjus. 3875
PROPOSITIO XVI.

Si quatuor quantitate: A. B. C.
Œ.praportionales fiærint , 511.2 e-
tiam 121’ch proportiqnale: nant.

DEMONSTRATIO.
A B ’c D

16-8 : 4. 1 1.
Exit etiam vîciffim , feu permutandol

 . 145-4.: 813.
(Ma faâa multiplicatione produâa

fun: æqualia, pet Thcor: z. ’

SC HOLI-U M.
Commode hic demonfiratur ratio in:

verfa. Sint Proportionales. .

A B C D.145-8: 4.12.
Exit Per Theor. I.

16 .x-wzæ 8 -x- 4.
Ergo po: Thcor: 2’.

2-5.:155. A q.E.DJ

u, Ëbb 3 Proa



                                                                     

i382 .Eucnfnzs
PROPOSITIO’XVII.

Si campofitt quantitates pro-
portionales lutrin: . du gangue d’i-
vifæ proporlianales emmi.

DEMONSTRATIO.
A B ’C D.
16 --- u : 8 l 6:  

Exit quoque dividendo.

16 4-. [z I 8 -;- 6. * z ,-tu! 4. P- feu 2.1d quad multiplication: probatu:
pet Theor. z. l

Ne! alio modo pet prop: 6 hujus

16--.a 11:: 816.181

1z 64-. 11: 2.16. (LD.E.
SCHOLIUM.

Cum ratio converfa cammodc hicîn-
feri poflît , .fint proPortionales.

’ 16 --a 12. z 8 l 6.
6 Efitconvertendo

.16 I z .- 8 6

. l. la(En: nîm: produôta fun: æqualia. V

per Theor: z.
Pro o

. .--.-. - J



                                                                     

Lun. Quuxrus. 3.33
Paoêosw x o XVIII.

L Si divilæ quantitatn propar-
limules fuma: , 211.2 quaque cum.
pafitæ propartxmales ertmt. Q

.. DEMONSTRATIO.
ç D A D B C D.

q, --o 12. :1 2 I 6.-
Erît componendo.

4-4- Iz fl d z 1 6 .r. la "- rîï’s’m’
Pcr Thcor: 2. cum produâa fiat æqualîa,

Alîter par prop. z. hujus.

4.-- 12: 2.16
12 6 ’)A’
16 -- 12. z: 8 l 6.

D

X

1

AF
PROPOSITIo’ XlX.

Vide propojÎ 5. gaze mm hac efl

adam. D D
fiPROPon’no XX.

En: demonflmâimr pajipr . 2 2?

Pro-



                                                                     

384. . Eu-cnrou
PROPOSITIO’XXI.

V Ethæc poli propoffzg.

s
.PROPOSITIO XXII.
51’ fieri»! quatcunqæe planifia -

le: A. B. C. à alite numera æ ne-
le: 7). E. F. fuerz’t autem ordinale 1" ’" l

ut AadB. fiflD ME: état B.
’ ad C in E ad F : 271.2 ex æqualita-

te ardinatâ in cade»: ration: "un! 3
fia: ([1 dadC. a! 944F.

DEMONSTRATIO.
Pofitæ fint quantifia);

A B C.
16 8 4..
D E F.
12. 6 3.

. Itautfit
A B D E.16-8 :1 12 l 6.

Et

a B , C E F.. 48- 4 : 6- l 3.
Erît



                                                                     

Luna QUINTIIS. 38;.
Exit ex æqualigatc ordinants.

l A c D F.16 -- 4 : 12 I 3.
’Îfer multiplicationcm extremomni 8: D

1 mediorum juxtaThcor: z.

V Aliomodo . 3j . 436.-...8: 12.16. 8---4.: 613.1 .vîcîflîm16.V. D viciflim16.V. .
616-11: 816 8-6: 4.13.

Atquîetîam

4 .1. 3 :2 8 l 6:
Ergo 11. V.

16 .- 12. : 4 1 3:
1 Ervicimm la. v.

A. 1 C D F.16 .4- 4 : 12. l 3.
I-Iîfce fic demonflratîs dicît prôpofi-

rio ne. . rSi prima-A fucrîtD 4 tertîa C. etiam

uartam D fore 6 (un F.
Si Afitæ C; foreD ao F.
SiAfit6 C. foreD ? F.

Q1: omnîa ex prop: 14 patent fi ahi.
i ma Pl’Oportîo permutetur ut fit

i 16 --- 12 r: 4 l 3;
Î D . 1C ce . Pro.



                                                                     

386 Eucnlnta
Pitorosrno XXIH.

Si fuerint tu: quantitates A.
B. C, (rafla Ire: î). E.F . fue-
rit autem perturbate ut A ad B ira »
E adF; éut B adC’itaDad
E: alla ex aqualitale perturbant
in radera ratiane eruntjc. A cri; ad
C ut î) ad F.

DEMONSTRATIO.
Pofitæ (in: quantitates A B C.

* ’ 16 8 z.D E F.
2.4. 6 3.

ItaIut fit

16 .1... 8 :: 6 l 3.
Et 68 m- z :: 24. l 6.

’ Erit ex æquo
16 H- z r: 24 l 3.

(aria multiplicando acquîtuntur pro-
duâa æqualia. Ergo pet Theor. 2.. illæ

, quantitatespropomonalcs.

Nia



                                                                     

Luna. QUINTUSÎ "3’81

Aho’modo .

1648:613. 8-2: 2415."
Ergo. Theor. I. Theot. I.

g -x. 16æ8v-x- 6. .x. 6a): -x. 2.4
I ’Ergo pet A151.

3 -xn 16æz .x- 24.
Adeoque pet Thebr. z.

A C D F:16 .4.- z : 24. l 3:
milans pofitis dicît propofitio z 1j

Si fit prima A 6 tertia C , etiam
. uartam D fore majorem (extra F.

Si A fit 13C , fore D æF.
SiAfitD C.foreDa F.
Q1: omnîa tut-fus ex 14. V. patent ,

fi ultimaproportio permutetur, ut fi:
16 .-- 2.4. :1 a. l 3.

vv

PRoPosrrto CXXIV.
, En cf! «de»: cum trop. 21’

" qua vidai potefl.

C c c à P103.



                                                                     

388 , Eucntnxs
13301505111 o XXV.

8 Signatuarquantitates A. B. C.
TD. proportianale: funin! z mancie
ma dfimalmm minima D. "lie »
qui: dada: B..C. final fitmptis
majores arum".

DEMONSTRATIOJ

A B C D12. --4. z 9 l 3.
Petmutando .16. V.

.2... : 1 . v-W*
3 - 9 2: 1 1 3-

Atqui 9 4 3.
Ergog 631. 4A.Duæu1timæ;

9.4.3139.3-3. C.D. ’
12’ 1 3 64-449.r HocËËAacBfimul 438cc.

Q, E. D.
Reliquæ [fluentes novem propofîtîo -

nes non flint Euclidis; pofTunt tamen ,
eadem , qua ptæcedentcs Euclîdîç , faci-

htate demonfirari.

Pne-



                                                                     

’L 11311.1zaQu I urus. 38g.

.PÈOPOSITI o XXVI.
Si primad ad [émulant B ha-

buerit majorent rationem quam
renia C ad quarrant î), babebit
invertendo quarta 9 adtertiam C

’ majarem rationem quam finaud:
B ad primant A.

DEMONSTRATIO.’

A B C D.
Sic 8-:- 4. 45 l 3.

Etit perTheorl 3.
3 -x°-8 45 x- 4.-.

. Ergo par Theor,4..
3 1’. 5 4 4

QËEÆ).

sui-3 Cec 3 P101 B



                                                                     

396- EUCLIDISV i
PROPOSITIO XXVII.
Si prima lad facundamB bac

battit majorera rationem , quam
mm C walkman *D, habebit
gangue mafia: prima Aad ter-
tiam C, majarem rationem quam
[canada B adquartanl T.

DEMONSTRATIO.)

A 1B C D.
Sit8---4. fl 5l13.
EritS 1x; 3 4.5 -x-A4..Th:3:

Eth pet Theor: 4.. .

. 8 --- 5 6 4.13.
(us. D. ’

Pro.



                                                                     

LIBER ’QUINTÏIS. 391

11109031110. XXVlIl.
. Si prima A ad firundamBIJa-

. havit majorent tatmnem quam
tertia C ad quartam T. 1:41am
attaque campafita prima cum fe-
nmda ad 1p] am lecundam B majo-
rera rationem quam compafita ter-
tia cum quarta ad ipfam quartan

. DEMONSTRBATIO.

A .B C D.Sit8- 4 62511 3.
Erîtquoque.

8 4 si 3 ». eu 12 -4Bîeu 813’
Quîa produâtum extremorum efl ma. ”

jus pro duéto mediorum. pet Theot: 4.

- Alitet.] .

Hocelt u -- 4. fi 813.

l Pto-



                                                                     

391 wEucmnzs
PROPOSITIO XXIX.
Si prima A ad feeundam B ba.

hem? majorera rationem quam ter-
tia C ad quartam 9 , habebit di-
addenda prima mimi: [ea demta
fieanda .’ ad ipfamvjeamdam B
ma ’arem rationem , quam renia
ramas [eu dempta quarta ad ip[am

quartant il). . à .
DEMONSTRATLO.

I A; B C w- D.
Si: Il - 4. C 8 I se

* Erit quoque .
12-;- 4- * 8 e-ï-s a
leus --4 feu 5. ls’.

Pcr Theot. 4. Quîa produâum ex-
trlemomm eflzlmajus produêto media-

rum. Vel etiam hoc mode.53 4 q

4 5 .
4 - 3

, î- 4 petAx:5
limona-4 4513; QE.D.
’ I - P104



                                                                     

LIBER Œru’rus. 593

Paovosx’no XXX.

Si frima A ad [eundem B
majorent hmm: rationem , quam
tertia C ad quarta»: T; haha!)
per ratinais cangerfionera, prima
ad ipfam primamvminu: leu dem-
pta jeeanda majorent rationem
quam tenta ad ipfam reniant mi: .
me: quarta.

DEMONSTRAT-IO.

A B e C D.
1.25- 4. -6 8 1 3.

Demonfitandum eflquod fic

12-612-94? 8184-3.
(eu 8 4 leu 5. ’

Id quad pater ex multiplicatio-
tionem; quia nim. produüum
cxtremorum efi minus produâo
mediomm. pet Theorema 6.

D C P1500



                                                                     

394, ’EuCLIDIs

PROPOSITIO XXXI.
.Si fuerint Ire: quantitates d.

B. C. (’9’ aléa Ire: ï). E.F. fitque

major ratio prima priomm A ad
fieandam B, au»: prima pode-
riorrm T ad [sont locanda»: E : ut .
(T major ratio [manda priorumB
ad fieam ter-tian: C , quam [eum-
da pofleriorum E ad juam tertiarrt
1:: En? gangue ex aqualitate or-
diaata major ratio prima’priorum
d ad fieam reniera C , quam pri-
ma pofleriorumfl . ad [zoom ter- .
riant F. ’

,DEMQNSTRATIO.

A B C16 8n E É
9 5 3.Sic 16 .9 8 4915.

Eritexæquo.

l6 --- 4. 6 9 l 3.
Id



                                                                     

L1 un Qu1N1us. .3935
a Id quod patct ex multiplicatione,’

ü cum produâum extremorum fit majus
produéto mediatum , pet Theon 4..

Alitet.

16 - 8 9 Î 31
I vîciflîm. 1.7. V. k

16 C - 9. 6:8 8 1 5. ,

Et

8 ... 4p 6 5 1 3:
viciflîm. 17..V.

8 ù- 5 6: 4 l 3.
Etgo.*

16 -- 9 .4 4 l 3-.
Vicîflîm. 4

:6 - 4 .4 9, 15 s«

QE. D.

ou". taos



                                                                     

"396 EUCLIDISo

PROPOS 1 11 O. XXXII.

52’ fmt Ire: quantitates A. B. C.
(’7’ alia tres 9. E. F. fitque ma-

jor ratio prima primera Â ad [dam
Intendant B quam féconda pofle-
rimera E ad [dam tertio»: F : ut
ratio [manda priorum B ad [5mm
tertiam C major quam prima po-
flerioram T ad [dam femndam E
Erit qaoqae ex tonalitate pertur-
6ata major ratioprz’rrra priant»; A
ad (1mm tertiarrt C, quamprime
pojleriorumïD ad [nom tertiam F 3

ÏDEMONSTRAIIO.

. A B. c 816 8 .D E F.
9 63’ 4

Sît16-8 6 614J
U181 8.3.5 4 916g

Erîtexæquol

16-5 69.14. IJ 1 ’Pcà

k-u H*--4-.- .



                                                                     

à?

E

L,

1

Luna QUINÎus. 39x
Pet Theor: 4.. Q1121 fcîlîcet produ-

&um extremotum e11 majus produâo
mediorum.

Alîomodo.

16..;.8 4614.
rÈrgo 16 .x- 4 48 311:6.

Et

8-7-5 4’916.
8l-x- 6 45.11. 9.

.12th.

16 ’XCB4 ex.
Adeo ucl’6 5 4 l .I q pet Theor:4. 9 ’ a.

Ddd 3 P110-



                                                                     

’39! .Eucnnus

P nopes un o XXXIIL

Si fuerit majormtio tatin:
, A adtotumŒ, 9mm délai C

ad 4514m»: D , cri: a; reliqui
E ad reliquum F major ratio
quam tatin: A ad totum ’B.

DEMONSTRATIO.’

Sint in majori ratione rota

A. B; x
1 2 v * S

. quam partes 4. 3
EricS-e-g  1216.

Par Thebr: 4.. quia produâum
extremorum efl: majua produéto
mediorum. V

Pro;



                                                                     

Luna. QuINIus; 399
Pkaposrrl o dXXXIV.

Sifimt quotcunque 9mm *
tes, A. ’B. C. 2541m arguais:

marnera rD. E. F. figue major
ratio prime priomm A ad pri-
mam poflertorum D, quam fè- .
panda: B adficundam E: ut (9*
ficunda T adficundam E major,
quam terme Cad tertiam F , (9’

fic deinceps.
1. Hdbebunt omm: prioref,’

fimulA. 73. C. ad omm: pofleria-
ra: fimul B. E. F. majorent m- l
tianem , quam mîmes prière: T.

(I "Mia prima A , ad omm
raflerions E. F. relié-id quoqwe

prima
z. Minorem autem quam pri -

m4 priomm a! ad primera pa-

[îeriarum F. d

ï   - s-Ma-f



                                                                     

4.66 Eucunrs
3. Majorem deniun quam

ultima priorum Ç ad ultima!»
pofleriorum F.

DEMONS TRATIO.
Pofitæ finrquantitates

Primes Pofierîores.

A 1 z D 6
38 EsC 4 F 3.Summæ 14. . fi

PARSI. -B--!-C E-f-Fç,
24 ---14l412 l 8. ’

O

pARSJL A D.
24 --- 14 a  xz1 6.

PARS HI. C F.14 m’- 14 4 4 3.
I .VPartîs 1 8: 3 demonfiratîo pende: ex

Theoremate 4. quia Produâa extremo-
mm (un: majora produâîs medîorum.

Pars vero z demonfiranir par Thc. 6 ,
qui: prodùâum extremorum CR minus
Produâo mediorum. ’

FINIS LIER! QuLNTIÇ
En,



                                                                     

EUCLIDIS
,ELEMENIORUM

LIBER SEXTUS.-

ŒEFINIÎIONES.
I. Jimiles’ figura raflilinea

(mit. qua Ûangulos fingulos fini
guli: æqualex’haüem ,d arque niant

laura . qua tircum angulas aqua-
Ie: [uni , praportianalza.

d

lï * A A

D.conflîtuendam figurarum mai.
linearum fimilitudinem requirun.
tut duæ conditiones.

  1. Ut finguli fingulis inter (e fin: æ-
quales anguli A 86 B. 8: E: C & F. ,

a. Ut latent cime ifios æqualec au;
gulos fintproportionalia, kil, .

Bec d a Cam



                                                                     

462 EUCLIDIS
’ ’ CircaA.D BA...AC: 12mm.

Circa B..E CB.-BA: FE 113D.
Çirca C’F BC Î-CA: E.F lFD.

Èrgo fi uns ex’ hîfce conditionîbus de.

ficiat, figurænullomodoerunt fimilcs: A
quemddmodum quadratum 8: airera parte
longîor figura , Iicet habeant omnes un -
gulos æqaalcs , utpotc rafles , quine-
ro lamera non babent Proportionalia , fi -
milia diccnda non (nm.

à. Renfrocæ figura flattant
in (drague figura anteredente: à
toufequente: rationam terminé

fuerint. .
D c H
A . B G. -.

  lE a?
(memadmodum in Paraîlelogrammîs

ïÀC. EF. 8: duëlis diagonalibus in trian -

Ou-D



                                                                     

L1 un Szxr.us.  4.0;
gulîs ABC. BEF.’fi fit AB in prima fi-

gara ad BG lemndæ , fient reciprocc EB
facundæ ad 13C primæ , illæ dicuntur reg
ciprocæ.

3. Rcfia AB dicitur [M’a efle
fitundum extremam à media»:
rationem . cum fuerit ut tata dB
ad maju: [egmemum AC. ita idem

- najas figmentum .40 ad mina:
[egmeiztum CE.

A on B
In propofitîone Il. Libri Il. Eucli-

des docuit (acare lineam ira ut :7 fub rota
linea A8 8: minori fagmentoCB com-
Prebenfum fic æquale D majorjs fegmentî

AC: quod unum 8c idemefïe Cum hac
Definitione vîderi potefi ex prop: go.VI
[Inde pater n. Il, hicinter Definitio-

nes rEPOIII. .Cærerum 0b multiplîcem ilIîus ufum

Geometris hæc Proportio divina di-
citur.

E66 2 4.11!"



                                                                     

3.04. .1 ,EuCLmIs
, I 4.. Altitude cujafqae figaraej)
lima perpendiculari: 11D, ab il-
liu: venin adipfam bafin 12811.1-
lias pradafiam dermfla.

’ A.

D ca à
Cum menfura cujufquc reî debeat efTe

carra determinata , non vero vaga 8c
incerta, 85 diflantia punâi alicujus ver-
ticalisnlinea Oppofita Fer certam, 8: fibî
Tempe: æqualcm ac minîmam menfinarî

debetlincam. Sic difinntia punâivertL
calis A alinea leu bzfi DE , non mcnfu-
randa CH: juxta lineas oblique duâas AD,
AE. quia illæ qunfi infinîræ duci pot
film, nec inter f6 æquales funt; (cd fo-
lummodo per lineam perpendiculariter
duâam AC,quæ çfi certa, unîca 8c mini-

ma: quæ hoc in caru femperquærîtur.
Et hæc perpendicularis AC. dicituraltî-
tudo trianguli ADE, fumpta DE pro
bafi : quemadmodum fumpta AD pro

. , bafi :



                                                                     

LIBER Szx’rus. .405
bafi , perpendicularis ex B ad AD duân
altitudinem exhibebit: ut 8: fumtâ AB
pro bafi fader perpendicularis en D ad
A8 demifldr

Quia veto pet punâum A ducî potcfl:

linea parallela ipfi DE , ille altitude di-.
citur eflë iniifden] parallelis; undefi duo
triangula fin: in eadem altitudinc idem CH:
a; fi dicantur effeiniifdem parallelis. ut
loquitur Euclides Lib. I.

5. Ratio ex rationièu: componi
dicitur , mm rationna: azimutales
inter [e multiplic’ala . aligna!» cf;

funin: rationem.
Supra notavîmus rationem nîhîl nlîud

revera efïe quam modum contînendi que

una quantitas aliamqnantitatcm contint:
vel ab alia continetur; quique non clarîus,
quam pet fraâîonem exprimarur.

Si ergo datæ (in: duæ rationes z ad 5 ,
- 8c 4 ad 5, illæ ad fraâionesrednâæ fic

fiabunt îôzâ- , quæ fi inter (a multipli.

c . . 8 . d rentur , obtmebxtur a feu ratio 8 ad 15.

. pro quæfita ration: quæ ex duabus dntîs

E e e 3 com-.



                                                                     

406 Eucnrnrs
compofita efh- Sic ratio quæ ex ddupla 8:
tripla, (en ex duabus rationibus 1. ad 1 8c
3 ad I , hoc dl ex duabus fraâiombus
Êàl à compofita efi , habebîtur 6;. feu

ratio 6 ad 1 feu fertuph. Et fic porto de
iris.

Notandum autem CR rationum ab Eu-
clide fic dîc’tas quantitates Geometrîs

vulgo dici Dcnominatores , quæ in fra -
&ionùm confiderarione quorientum no-

mine venire folent. 4
Sed minime omitrendurn putamus rq-À

. 8 . .-tronem ç; (en 8 ad 5(quæ ex rationgbus

âgé 2. feu z ad 3 8: A, ad scomponitur)

etiam hoc mode pofle inveniri.

Fiat z Q.- 3: quilibet numerus 6 l 9.

Tu014-.- 5 : 9115"
Dîéo rationem 6 ad il feu urrînque par

eundem numerum 4 multiplicande 24 ad
4; efTe eandum Cum ramone 82cl 15. Si
enim fraâio î! par 3 reducatur ad mini.

s .1mm , obtinebîtur .3 ut requîrkur ; unde. A s 0
l Patet



                                                                     

Lamant Sun-us. 407
Pater rationem 6 ad a; eH’e compofitam ex

duabus rationibus 2 ad 5 8: 4nd 5.6

B...-

Que omnia lineîs hac ratione applicari

pofÏunt. Datæ fint duæ rationes A ad B.
8: C ad D , rationem ex ifiis duabus
compofitam hoc modo inveniemus.

Batik-B: HIL.Ut&CD-D: 11K.
v ,’ Ratio H ad Kexhibcbit rationem com.

pofitam quæfitam. .

Pro H allumer: lice: quamlibetcunquo
lineam.

a . A. vPIO-z



                                                                     

1.08 EuCLnns
nm;- PROPOSITIO I.

Triangula ABC. TER (7 P1P
rallelagramma BIC E L , in eadem
altitudine [ive inter caldera paral-
Ida: conflituta , [un inter. [a ut
645-ch EF. hoc efl fibafesfint
agamies figura arum æquales: fi
baje: inæquales figura arum ina-
qualer à quidam juxta rationem
éafimn.

A ira
B CEII-I F a

DEMONSTRATIO.
7 Le Sît bafis BCæ EF. Tum trian-
guia ABC. DEF, inter eafdem paralieias

. ’ 8: friper bafibus æqualibus confiituta inter
"81’? f: (untaæqualia. z. Po-À



                                                                     

LI nua Sskrus. En);
z. Ponatur EG dupla ipfius EF. feu BC.

Tum erunt duo DERDFG . æquaiiaz.
adeoque totum DEG duplam ipfius

CR dupia ipfius BC.
3. Ponatur EH dimidia bafèos EF feu

BC. adeoque à EG. Èrunt duo trima
gifla DEH. DHF aæquaiia z ergo DER
cri: femiflis ipfius DEH , hocefl ABC :
8; quarta parsipfius DEG.

4. PonaturEIJ) ï. EHJeuL EF.

2 4feu ê- EG. fimiiiter cric trianguium

a D1311) DIH. adeoque DE! cri: a) à

am feu 3 DEFhocefl ABC. feu

Ï

FEt fic potroîn infinitum;
Ergo abfolute triangula fe babent ut ’iL

lorum bafes;
Similitcr etiam paralleiogramma , cum

dupla b [une triangulorum.

DEF hoc cil ABC : quia nim..bafis EG ’

539L

’ Fff Pro- I



                                                                     

(le; Eucnmu
nm; Paon sxrro Il.

.1. Si in triangula ami lateri
CB parallela d’avatar E(D . hac
proportiaaalittr [acabit laiera AC
dB. (ba: efl a! fit JE - EC
: Æ I ÎDB. . ’

2. Et fi rafla E7) [nuait late-
ra AC. dB propartionalz’ter, en?
fila reliquo lateri CB parallela.

DEMONSTRATIO.
l Pars. Ducantur reâæ CD. BE.

èruntque triangula X 6c Y in iifdem paral-

lelis DE. CR 8: eadcm bali BD, ergo
fi"; 1. interfe izquaüa. , . I .Triang.



                                                                     

Luna. Sextus; 4.1;
in. Z-Tri. x azur; AE, baf: EC. au

(au Y
Atquî etiam

Tr:Z---Tr:Y b: baf:AD1baf:rDBJ

Ergo. cAE-EC: ADIDB. un;
zPars. Euexhypothen;

AE.---- EC.: AD l DE;
. Atqui iAE.-15C: Z] -Xfl v1,E: AD-DB: 2] -Y’ (L r

Ergo bifcefationibusfubfiitutis.

EritZ-X: .Y-J.
Adeoque d triang. X au Y 8: quia dmv’

fun: in eadem bali ED , arum: inter qui.

ranchs ED. CB. iQ2. a).
e 39.1.

Pin": i - Prôe



                                                                     

5.15; .Eucnmra
PROPOS 1 T10. HI;

1. Si intriangula ABC, rafla
angulamd bifariam leur): .
etiam [nef dalla BC. haaebunt

4- âaji: [egmmta BD. ŒCeaaa’em

rationem , quam reliqaa laiera
34.110

a. Et [i bafîr fegmenta BD.
ÉDC .eandem haha»! rationem
qaarnreli na laiera 15A. 11C, re-
fla AD. afin fatum, etiam an-
gulum appafitam A [araba bifa-
nant

D61

-Mum4M la



                                                                     

r v."»r’.’-".æ r.g-.n

Luna Sax-rus. 4.13
DEMONST RATIO.

Pars I. Ex B ducatur DE paraliela
DA , 8: producntur CA , ufque ad oc-
curfum perpendicularis in E: eruntque
propret paralleias EB. DA.

Ang. O I) R. quia fun: airerai): I
Ang. P I) Q. externusinrerno 9i ’

WAtqui O 3) P ex hypothcfi.
ErgoRŒQ, ErzarusEAbaoBA.b6-I- !

ŒarecerîtEA-AC: BDIDC cz-VI.
BA

Parus Il.
EflBA-AC: BDIDC. exh. 41’".
AtquidfiA-AC: BDIDC.

Ergo n. V. IBA 4-- AC : EA I AC. 214.3.s. .

and.

h

AdeoquceBA :0 AE &ang. R fæ Q.
Atquîaug.RJ)01z I
me: (La) Pi 9’ ’

Ergo 0 J.) P.
Q E. D.

.3 f; Pff 3 Pro-



                                                                     

4.14. -Eucuurs
mon PROPOSITIO 1V.

Triangula fifi mutua aqui-
aagula , fiant fimilia; hoc off

:13]?- aetiam latera circa agada: an-
gala: haha: proportianalia.

DEMONSTRATIo.

Bafes CB , BE colloca in di-
reflum: quia jam anguius ACB

6 8 I au DBE. ex hypothefi. erunc b
z i ’ CA 8c BDparallelæ. ut 8: AB

DE. quia ang. ABC etiam po-
nitur Jo E.

Troâ



                                                                     
......-.4 ...v..

L un. Saxrusl 4,1;
Producantur C A 8c EDinF,

eritquc AFD B parallelogram- x .
mum, adeoque FA c æDB 8: "4»!-
FD no AB.

Œia in triangulo FCE iatus v a
AB cit parallelum FE crie d a z. vr.

AC--AF: CBIBE.
DB .

Et permutando. 16.V.
AC.-.CB: DBzBE.

Deinde
Quia in triangule EFC latus

DE cit parallelum FC.

ErirFD 6-7- DE: CB]BE.
’ AIS

Et viciflîm. 16. V.

ABa.BC: DE[EB.

Pro-



                                                                     

l4.16 Eucnmxr
un; P ne? os 1 n o V.

Si duo triangula ÂBCÆDEF,
laiera cira: 0mm: angula: [mâtant
propurtianalia , erunt æquiangu-
la , cafdem angula: d à 9 , B à

. E. F à C babebam æquale: . qui-
âus bandage lutera jubiendunmr.

.A, D
A se»

C A G
DEMÔNSTRATIO.

n I, Ad punâum E fiat aangulus
’  ’ FEGæ B. ut 8c ad punétum F

angulus EF G æ C. critquc ter-
tius Gæqualis tertio A.

Qqare in triangulis fimilibus
ABC. GEF.

A3



                                                                     

A?!

Luna. Szxrus. 4.17
AE.-BC: GE]EF-

Atqui etiam par propofitionem; Ï

.43 -.. BC z: DE [ EF.

ErgobGE-w EF : DE j EF. bn.v..
Adcoquc cGEœ DE. "4* v’

.Eodem mode ab altera parte
etxam probatur cflè. u

GF no DF.
Adeoque triangula DEF. GEF

habent omnia latera æqualia . fin-
  gula fingulis. ergo pet 8. I.

Ang.*DEFæGEFæB. 4
Ang.ŒFE anGFanC.
Ang.  îD au G 130.11.

(LE. D.

, Ggg Pro.



                                                                     

4.18 EucL’mI’s ’i [

theonô. .PROPOSITIO VI.

Si duo triangula ABC. DEF ,
brabant un»; angulum B, a.
qudlem (mi E, late’m cira;
cum proporzionalia , (hac efl A3
44.3.6 ut DE. ad ET) emnttria .
qngulafibi’murtçq æguianguld.

a De.



                                                                     

LIBER Sexius. 4.19"
bEMONSTRATIO.

I qu punâa E, 8: F fiant angulî FEG.
EFG æquales angulis B. (hoc cil DEF)
a: C. critqpe tanins G æqualis tertio
11A: Et triangula ABC. GEF fimilia, ils-It-

h, adeoque 5* uAB-BC: GEIEF.
Atqui etiam pet propofitîoncm.

AB-BC: DEjEF.
Ergo CGEgEF: mais. un.

Adepque dGE :1) DE.   4.14m

Ergo duo triangula DEF. GEF (a
habentjuxta quartam I. adeoque

v Angi un: :10 GEF au B.
Apg.DFE au GFE ao c.

Ang. D ao G æ A.

’,Q.E.D.

.- h LGggz .Pro.



                                                                     

4.26 EIUCLIDIS
Alia Dèmonflratio. -

A  D Ï

G È
B’ C E F

Datfur hic angqlus A æ D. 8: Inter:
Icîrca cos proportionalia z. 8c tum.

fifi val angulus B   E.  
Vel B   E.
Vel Ba) E.

Ponatur I. Angulus B E.

Ducatur BG , ut fiat angulus 0 J) DEF.
enfitque P R.

Ergo BA -- AG :3 BD [DF. 4.VII
Arqui BA - AC: . EDI DF pet pro.

Ergo AU J) AC. pet u 8c 14. V.
pars 8c totum.

Bodem mode duôta EH. demonfira-
tut augulum B non efle pofîe minorem
angulo E. Ergo B æ E «kPa-32...].

C il) F. Q E, Pto-

sx. .«Ma-«i 4,4 g.’.g a).



                                                                     

Luna. Serus. 4.21
PROPOSlTÏ o VIL mon

Fia: allia: eli afin.

’PROPOSITIO 7111.. mon.
l In triangule "lingule ABC ,

perpendiculari: ÆD ab ahgulo re-
fln in bafin dufla . [and triangu-
hm: in duo triangule ÆDB. AÊDC
qua: mm! à Inti à inter [afi-

011714. B v , -
A.A;

D EMONSTRATI o.
’Pars I; In Triangulis BAC. ADB.

Ang. B en: communia.
Ang. BAC J) ADE quia marque refit]:

bErgo C æ BAD.I î
.Ggg .3 v A-

...r - ÎTÆM - HA,...... - 4 13-,



                                                                     

4.22 Eucmnrs
un Adeoclue itrîapg. BAC ADB. Emilia.

A ’ Dexnde m manguhs BAC. ADC.
An . C eh c0 nnnnnis.

Ang. BAC :1) ADC quia utcrqne reâc

b q 1.
31 bErgo B a) CAD.

Adeoque a rriang. B AC. ADC’fimîlîa.

Il. Pars. Triangulum ADB CG; fimilc
ipfi BAC. ’

Triangulum ADC eft fimile eidem

BAC. A Ï
v-Ergo Triangula ADE. ADC inter f6
funt fimilia par 2. la V1. qu: hac non des: .
Pendct.

COROLLARIUM I.
Perpendicularis ab angulo re&o in ba-

fin duâa , cpt media proportionalis inter
duo bafis fegmenta.

DEMONSTRATIO.
Duo triangula BD A. ADC , film æ- A

quiangula.  
"NI. ErgoIBDfiDA: DAIDC.

Adeoque DA cit media proportion:-
lis inter BD. DC.! ’ ’- ’ ’ A A ce.



                                                                     

LIBER;SEXTUS. 4.2;

.CORQLLAR;UM.IL A
urrumlibetlaterum angulum rcâum

comprehendentium efl medium propor-
rionaleintcr rota I bafin 8: illud fegmen-
mm bafis quod’firlîèapto laterî ad jacct.

DEMÔNSTRATIO.

In triangulîs fimîlibus ABC. ADC.

age-.03: AC!CD. g
Erin trinngulis fimilibus A CB. ADB

a (213......BA: ABI BD.

SCHOLIUM.
In d cd ucendîs frianguîorum propor; .

tîonibus bene notandum en , ordine pro-
ccdcndum cire ab angulis æqualibus cirez
àquales anguiosCad æqualcs angulos.

A Pao-



                                                                     

1.24. ï EuCLrnIs

4.051,1- PROPOSITIO 1X.

A dam refila A3 .imperatam
parte»: dfiinderg

CONSTRUCTIO.
Sic aufercnda pars renia.

1. Reftæ AB fub quoli-
bet angulo adjungc rcé’tarn

AF , inquc i113 fume circino
tres partes æqualcs AD. DE,

EF. Iz. Du’é’cæ FB ex Dduca-

tut parallcla DG.
Dico AG cire quæGram

. ter.
u ,lm wrdrw -

.----o--



                                                                     

Luna Szxrus. 4.2;
[miam pattern reflet
A8.

DE MONSTRIATIO.
Intriangul’o FAB latcri F3»

parallelacfl DG. 4
erganD- DA: BGIGA- Un

Et componcndo 18. V.
FA- DA.: 3.1 [ GA

Arqui FA CH: tripla ipfius

DA. *Ergo BA etiam CH: tripla.
ipfius GA.

Adeoquc AG en: tex-ria
pars lincæ AB.

H h h PIC)!



                                                                     

4.16 EUCLIDls
PRO’rPosrno X.

50mm, raflant AB flmiliter
’ firme ac dam clin rafla 14674174

flan": in]? à" E..

1..

. CON STRUCTIÔ.

I. [Jungantur datælineæ ad A. ,
2. Duétâ CE ex punâisDôc E du- I

bannir duæ méta: DF.EG parallclæ 1’96

CB. ’Dico faâum elfe quad quærîrur.

DEMONSTRATIO.
. tu ’" In triangule AEGi liriez EC. DF

3 ’ fun: pafallclæ, a quia eidemlineæ CB
duâæ fiant parallelæ.

i ’- M i Ergo
’ .



                                                                     

LIBRE Ssx’rus. 4:1,
Ergo bAF-FG: ADIDE.
Deindeex D duâa DH parallcla AB’

cri: DI æ FG C5: 1H 30 GB.

Erirque in triangulo DHC.
D1. f. FG --- 1H.f. ÇB : DE [EC.

Adcoque partes AF FG. G3 , (une
proportionales partibus AD. DE. EC.

Il 2. v14

e144

Q. E.-D. -
SCHOLIUM.

Bine. Facile pater ratio divi-
dendi lineam datam. in quotcun.
quelibet partes æquales: (amenda
fcilicct in linca datæ adjunâa ,
tot partes æqualcs in que: "ne;
data dividenda fic : 8: extra;

’ mitates lineæ utriufque méta con-

jungendo; fi tum’a divifionibus
intermediis ducantur reâæ p3”
rallclæi lincæ iam duétæ; fila:
quæfitam fadent divifion’cm. Ex.
Gr: fit linea AB dividenda in [ex

partes zquales.
Hhh z n Con-



                                                                     

4.28 Eucmois
çONSTRuCTlo;

A D E F G H B
l. Ipfi AB jungc fubquolibetangulo

Cre&am AC. .
’ z. In fine: AC fume res partesæqua-

les AI.1K.KL. LM. MN. NC.«
3. Duc reôtam CB . inique paraliclas

NA. MG. LF. KE. ID.
Dico lineam AB feâam cire in (et par;

tes æquales AD.DE.EF.FG. CH. HB.

U DEMONSTRATIO.
Pei- propofitioncm lo.ilinea AB («in

JE fîmiliter ac AC.
l Atqui Iinca AC fcâa CR: in [ex partes

æqualcs. x l- Ergo etiam AB in fcx zquales partes
fcâa exit. A A

CSCHOLIUM Il.
.Haud inconcinne linea data CD poterît

dividiin rationç datarum linearum B.
on-

.g--..v--- ---.44-..u.. u«.-..-r’



                                                                     

f, w r- Il”

I K,,l7,-..,,z-zn-ryy

Luna Snxfusl 4.29
CONSTRUCTIOL

Ar---------4
35------4

E
A C

K D
F

l. Ex C (ab quolibet angulo ducatur
méta CE 30 data: A.

2.. Etex D re&a DE, parallelaipfi
CE , 8: :0 datæ B.

3. JungaturEF. 4
. Dico reâam CE in K Icaam elfe in ra-

rione A ad B. A
DEMONSTRATIO.

In tri. CKE- DKF E o erit pcr 4.. VI.
Ang. C .1) Dx , C .1;A----CK: DFfiCIDK.’

E .1) F29.l. a: permutando
K J) K! i A -.- C D CK (ED.

H h g Pro-



                                                                     

43° *EnÎc1.1Urs;w ’

nous. PROÊOSIT’IO.XI.

c - mati: ki z dada: re-
fîi: dB. BC
tertre»: pra-

Q portiarmlem

A A 3 Dinwnire.
CONSRUCTIO.

1. Datas reâas conjungo in angulo
rcâo AB C.

z. Ad dqutæ reâæ AC punâum C
excita perpendicularem C D. ’
, 3. Lineam’AB produc ufque adoc-
curium iflius perpendicularis in D.
Dico BD cffe quæfitam proportionalem. k * A

DEMONSTRATIO.
Trianguium ACE CR reâangulum

pet.conflru&. 8: CB perpendicularis ex
nCor: angulo reéto ad balin duôta: quæ a cil:
8."- media proportionalis inter AB 86 BD.

Adcoquc BD cri: tertia quæfira.

.QF.E.
  SChOI’



                                                                     

,LIBEP. Snxfus; 4.31.
-SCHQLIUM.

Si AB fit major quam BC baud incon- . A r
Cinna cric talis

(CONSTRUCTIO.

B1
I. Super AB defcribe Semicircnïum

ACE. . 7 ’z. Iniîlfo accommodera: fcdunda daa

ta BC. , v A . .3. Ex C demitte perpendicularem i
CD. A

Dico D’B elle terriani proportioînlem

quæfitnm. I * n I
DEMONSTRATIO.

Duâa AC erit AÇB trianguium re-
&çngulum (31.111) A

.Ergo exil: AB -- BC : BC [ED. l
par z Cor. 8. V1. v t

. Adeoque BD en renia quæfita.

- PRO;



                                                                     

A 1.32 Eucmors
PROPOSITIO XII.

g ; . Tank tribus ’
frai: A B. BC.

D Â’D quartant
proportionalem
fDE invertirez

n A
CONSTRUCTIO.

. u. Dirarum dans quaslibetcunque
’ ÂAB.BC colloca in direétum.

2. Tertinm A D conjungo ad pun-
âum A . 8c duc rcâam DB.

I 3. Ex C duc CE parallclam BD,
qu: produétæ A D occm-rat in E.

Dico D E. ech quæfitam quatrain pro-
puionalem.

mon.

C

DEMONSTRAA’I’IO.

1 In triangulo ACE lateri CE duâa cit
parallela B D.

"J; Ergo a AB -i BC :: ADI DE.
Adeoquc cric DE quarta proPortionalis.

q E. F.
’ I Ali:



                                                                     

ê L 1 aux Snx’rus. 43;.
Alia Conflruâio.

’A

B

on: on rF- me: fini: ces liriez A. B. CD, quæefltvel 4

vcl te A. V1. Lineæ EF a) A iunge FH a) B fub quoli-j
bctangulo, ducaturque EH. - . .

2. ln [inca FE fume FG a) œrtiæ CD. a; ex.
punâo G ducatur GK parallelaipfi EH, .2.

Dico lineam FK effe quartam quæfitamfèfl.
FK- fupra H , fi tcrtia CD lit major prima A :I A:
vcroFKinfi’aHfifitCDD A. ’ H.

DEMONST RATIO;
Facile ex confiraétione pater triangula EF H.

GFK eiTc Emilia: quatre cric pér 4.. V1,

EF-nFH: GFjFK. AHocefl
A --;.- B z: CD [ adquartamFK.

Q. D. E,
A 1 Ê i. .. Pro;



                                                                     

1’434. « Euchou’

mon. s; P ko P0 sur o X111.

ËDati: nimbus refii: AE. BC
media»: propiriianalem BD in-

vertira. i I

A EBCu,

ICONSTRUCTIO.
. 1, Dans une... AB. BC c0110’. A

ça in direétum. v
’ 2.. Supcrtora AC dcfcribe se.

micirculum. . v3. Ex B excita perpendicuIa-I
rem BD nique ad Semicirculuin.’

Dico illum cm: médian: quæ-
tium.

ne-



                                                                     

Luna Six-rus. - 41;,"

PUE-monsrRAno.

’ iDuâis AD. cric ADC
triangu-lumi reëtangulum qui;

engaina ADC cit même. Ettsxdlxè
linca DE e11 perpendicularis
ex angine recto ad bafin dua
fla . quæ» befl media proportiovb 3-0..

nalis - inter I 4 j 8.(La E. A 1

S C H O L I U M. C

Œævïs méta a circumfercntia
ad dramerrum perpendicularircr
(11161:2. e11 media proportionalis ,
inter fcgimcnta diamctri.

" Ici z Pro,



                                                                     

111m. 9.

"4.36 .Eucunu
PROPOSITIO X1V.

1. ?arallehgramma æqualid
XZ. que «mon angulum O uni
T requiem bahut; etiam late-
re cime agnela: angula: bahut
reciproce prqùortionalia. (hoc efl
dB adBG ut EB adBC.

2. E; fi latere habent ratifia.
i en. paralielogmmma jan: argan

lia.

D C H
x oYA B? .G 1Z.

EmeW î
Des.



                                                                     

»-.--:-v gav" -- e ’444

L 138R Sur-rua. 4.37

’ I DE MON STRATIO.
.IPars.1’ar.I*X- Par.Y:: ZlPar. Y. u 7. v.»

AtquiX-Y: ABlBG.’ un -
la: Z-Y: EB!BC.1 r ’

Ergo (ubflitutis iflis rationibus.
AB --- B’G : EB l BC.

*:Pars. AB-BG: EBIBC.
AcquiAB-BG:XI.Y. . ..
E. EB-BC:ZIY.)LVI’ A

Ergo ifiis rationibus fubfiitutis.

X .... Y : Z (Y.
Adeoque b Par: X in Par: Z. - l .

I b 14. V;

Iiî â P101



                                                                     

438 Eucnrola
mon Paoposnio XV.
5* 1. (Æqudra triangule XZ . ’

vide que mm. engaina O uni angulo .
, âgées-1” T agada» bahut; etiam. lutera ’

un me 1411414: angula: [mèchent ré-
ciprwe praportionalia. (bac ell dB
adBGmt EBadBC.

2.. Et fi latere (i: bahut rai.
prote, triangula jam 49114114.

DEMONSTRATIO.
Duéîis métis AC. CG.GE.

hæc dt omnino une... cum
ræcedcn’tc; noniamatrian u-

fifi: il funt femiiil’cs parallelogrfm-
morum , 8c criangnla cum paraL
lclogrammis eadem barbent lare-
ra quæ demonfirationem ingre-

diuntur. . -

Pro-



                                                                     

LIBnmSExruà. 4,39 r
HPRoi’OSITIo XVI. Peau

1. si quatuor "a. A. G. F. B propértio- h
inules funin: , rcâungulnmfitb extremir A
0.3. mit qui: reâangulo fabwdiis.

z. Et fi reâungulum [ab extremis fi:
qui: nômgulo fait mediis , in: quatuor
ruila prqpmioualrs arum.

E GF D Cil! ’-

CLi BE. I EAGFB
DEIMONSTRATIO.

1 Pars Fiat Ü AC lob extremis a:
FG fub mediis : i113 habent angulum
A æ F, 85 latent reciprica , niinir:
AB -- HF t: recîprocc FE I BC. a
ErgoiliaaL-Ja funtæqualia. v "à"

a Pars. Élu AC. FG habentlngu- I
lum A æ F. 8: (un: æqualia: b Ergo b r4. v1.
habcnt latere reciprocc proportionalia. .

1

O Pu-



                                                                     

. Eucnror’s
. . PROPOSITIOXVII.
2?” ,, I. Si tu: lima A F. B. pra-

portianule: fuerint . refiangulum
rué extremis A à B erittqucle
quedrata mediæ F. . v

2.. Et fi reflunguluru [ab 1x-
tremi: fit æquule quadruta media,
tu: 2’114: retire proportionnât: e-

.ruut. - z .B I n: EEC 2D fic! l
î ÎÂ 3G inAGFB ’

DEMONSTRATIO.
1 Pars. Fiat fub extremisŒ AC , 8:

a media CI GE. Quæ quia habent an-0145171.

*’ AB -.. et: FE;hoceflGP 1 BC.
- . enim inter fe æqualia. . L ’ A

2 Pars. C31: AC. GE [untgqualia &A
habent angulum A il) G.’ Ergoa barbent

1mn reciproca.

0 Pro.

gulum A J) G 86 lacera reciproca feinte: A



                                                                     

LIB’ER Saxrus. HI.
SCHOLIUM.

A Ex hac ipropofit:
à: præcc-

dente .8
faciliime

K Cdemon-flrarur  
’ . Pr.4.7.I.

hoc mo-
do,

,D L ’EP R Æ P A R A T 1 O.
Super BC confiituatur D BE , 8: ex

A ducatur A L patafiola BD Vel CE.

DEMONSTRATIO.
Line; BC. AC. CK funtproportiog a

males. per 8. V1. ’ A
ErgoŒBC. CK :1) û AC.

V C3 hK.
Dcindc Line: BC. A3. 3K. fun: pmpprtionales.

Ergo :BCBK ægAB 1a La. 1:7. V1.A.Supra a EK morne! *
ElaEK-i-LB æDAB-I-DACj I

D LB Kkk Pro-a



                                                                     

44.3 .Eucnznu.
t PROPosx’rlo XVIII.

Super dm; n64 AB lefaibm palma-
nt»: ABHIK, quoddntopoljvym CDEPG
fi: fimile fimhmque pofitum.

  1V D
CONSTRUCTIÔ. 

. 1. Datant Polygonum reâis F C. ID
dîvide in triangula.

0 31- Io z. Super AB (bâtis ’angnlis A BAI.
ABI æquaîibus zingaris DCF. CDF. e-

531. L ritb tertius æqualis tertio. adeoque erri-
M- V!» angulum IAB faune triangule FGD.

3. Ende’m mode Taper Ineribas 1A:
13 . fiant trianguh IRA. IHA. aquian-
gala , adeoque 8: fimilia triangnlis PC C.

FED.  Dico ABHIKefiè polygonum quæ fitum.

DEMC’NSTRATIO.
Pro angulis.

Facile parc: 9er confltnâionem angu-

los

trahi. 6.

A

W

 N



                                                                     

LI BER Szxruis. 4.4.;
lbs unius polygoni ech æquales angulis al-

terius. nim. ’
’ K au G.

Trcs ad I 30 ad F nibus.

H :0 E
DuoadB il) ad D duobus.
Duoad A J) ad C duobus.

Ergo omnes angulifuntæquales , adeo.
fine duo polygona (un: æquiangula . 8c
imilitcr polka.

Pro lateribus.
In triangulis fimifibus IKA. FGC: ut

8: IAB.FCD. i12mm -AI: ce) CF.
Et, BA- AI: DC[CF.i4° VL

Eritper 11.8: 16. V.

KA-AB: GClCD.
Deindc in-triangulis fimilibus IAB.

FGD . nm 1513. FED.
EritAB-Bl : CD [Dl-U Vli
Et HB--BI: ED[DF.4" i

Ergo per 118: 16.V:
AE.-EH: CDIDE.

Et eodem mode demonflratur iatèra
circa reliques angulqs cire pr0portiona-
lia; Ergo poligona (un: Emilia.

. E. D.
ÀKkk 2 Pro.



                                                                     

4.4.4, EuCLmIs
mon; P’ROPOSITI o ’XIX.

Similia triangule 148C. ËDE F
inter [e flint in duplicata ration:
141mm bomolngorum BC. EF.

. A .ix DN
.1: a c 3’ à»

DEMONSTRAITIO.

.Sit BC i EF.
. lpfis BC. EF , fiat a renia propor.

Un Vi- cionalis BG.eritque
m... se - BG b in duplic. m. BC l 151:.

,Atqui BÇ - BG c: tr: ABC l tr: ABG
chI.

Ergo Triang: ABC « di-- Triang: ABG
in dupl: rat: BC [EF.

Atqui triang. ABC æ triang.DEF.
ut inox patebit.

dn.v.

Ergo

’. mçuw-I- g.» ma..." w. , A

......«-..4..alafl4 A.-. A



                                                                     

a... Dtnvn’ v.- -Afwf-d- w»

n

i Luna Ssxrus. 4.4.5
Ergo triahg. ABC -- triang. DEF ,-

in clapi: ratz-BCI CF.
mimi autem fit triangulum ABC J)

DEF , hoc mode viderelicet.
In triangulis fimilibus ABC. DEF.

A3 -- BC: DE! EF. 4. V1.
’ Et permutando.
AB --DE Z BCIEF. 16. V.

Atqui pet confiruâionem.
.BC-EF î: E.F! BG.’

Ergo AB -- DE : EF l BG. 1x. V.
Adeoquc triangula ABG. DEF ha-

bent angulum B :0 E , 8c lama circa i1-
lum rcciproce proportionalia : . Ergo
funt e æqualia.

o Sir dcindc 3c au EF.
i In triangulis fimilibus ABC. DEF.

AB .-BC: DE. EF. ,
Arqui BC æ EF par propofitioncm.

Ergo fAB æ DE.

Adeoque triangulaABC. DEF inter
fc fun; æqualia. I

l Arquî Dm BC 8: EF etiam [ont æqualia.

Ergo triang. ABC --.. triang. DÈF
z: 1:; BCj a EF. .

Kkkg Ju-

en. V1.

fuir.



                                                                     

a to. »
, Dcfiv.

bxg. V1.

c mV.

4.4.6 Eucnlazl
Atqui ratio Dtorum BC.. EF. elles.

dem cum rationeduplicatçipbrum late-
rum BC. E.F , ut (opta diâum cil ad

Io. Dcf. V. Jw-v ALErg!) triang. ABC ....-trinng. DEF
in dupl: rat: BC l EF.

.COROLLARIUM.

DE V,

Si tres limez A. B. C. limita: propor»
tionales , cri: triangulum X fupra pnmam’
ut triangulum Y priori fimile fupra faun-
dam , ut prima lins: And terriam C.

DEMONSTRATIO.
Trcs lincæ A. B. C. (ont proportionalcs.
Ergo A --. C a in dupliicata ratione A z B.
Atqui X -- Y bctiam in dupl: rat: A 1 B.

ErgoX-YC: AIC. QDJL
* * - PRO-

" on. fig h. -...ÉL- ..... .- -A - m,



                                                                     

Lrnik Szxrus. 44.7

Paorosino XX. nm
’ I. Toljgam fimilia ABHIK. il.

CTEFG dividuzzmr in. lrian- ’
gala, que jam: tramera æqualia .
fimjlia à lotis bamolaga.

l 2. Tagyganaymter [à finit in ra-
tine duplicata laurant bandage-
mm dB. C’D.

DEMONSTRATIO.
lPars: Duâisreâis IA.BA. ut&

FC.FD. polygona cran: divifain trian-

ula. l lg Qui autem illatrîa’ngula fint nuinero

æqualia, pater ex Scholioprop. 32. I.
quia nim. polygona æquc malta herbent
laite-ra.

Quai fin: M54 fic probatur.
.In



                                                                     

A 6. V1.
5.4. V1.

c4. V1.

4.4.8 Ü Eucmnrs
In triangulis IKA. FOC" .
Ang. K æ G. 8: latera circa illos pro-

portionalia. ’
Ergo triangulum a IKA. cil æquîan- l

gulum 8a fimilc FGC.

lieder!) modo in trianguhs lHB HzD.
Ang.H a) E, 8c latcra circa illos

proportionalia.
Ergo triangulum IHB en: æquiangu.

lum 8c fimile FED.
Dcindc mg. KAB J) GCDÂS

o 1m no GCFJ
1A8 Jo FGD.

l Simili mode IBA,æ FDC.
Ergo tertius AIE æ CFD.

Ergo triangulum 1A8 cit æquiangu-
lamât limile PCD. V A .
l Quod fin: taris homologa , hoc en:
quod ita fitquodlibct triangulum in uno
polygono ad fuum correfpondens in alte-
ro. Ut totum polygomim adtotum po-
lygorium, patebit ex Parte (ccunda.

zPars. Trian’gula IAB, FCD pro-
bqta (un: Emilia.

ErgOcIA - FC : AB ICD.
u: a: 13 ---FD: AB’ICD.

i Tum.



                                                                     

L 1 3:29. Snxrus. :7449

* 5 Tum. v kTriangula’d IKA. FGC. faut in dupliça; 4.9. v1.
taràtionelaterum 1A; F0.

g -î hoc. . Et triangula IAB. FED dia duplica-
. ta rationglaterudi IB. FI).

hoc en A1161).
Ut 8c alanguit «1A3. FGD in dupli-

catc rationclaterum AB. CD.
Ergo e omnia. triangulà unius polygoni

ad omnia triangulaIa’ltcrius polygoni fun:
in duplicata rations laterum homologos

- mm AB. CD.
Arqui omnia triangula ifiorum poly-

gonorum confiituum rota Polygona.
Ergo ipfa pôlygona [ont in duplicata

ration: laterum homologorum. AB. CD.
Cam autem etiam fingulà triangula

unius polygoni ad fingula triangula alte-
rius polygoni habent rationem duplicatam
eorundem laterum AE. CD; patetîfia
triangule: totis polygonis elle homologa.

e n. V1.

COROL’LARIUM,

’Si fuerint tres reâæ proportionales;
polygonum fuper prima delcriptum le ha-
bcbit ad fimilc polngnum Taper (ecunda;

.; "f;- ’ L11 val



                                                                     

4.50 . Encnrnlsp
vcl polygonum luger feeunda le habebit
ad polygonum laper terria,; ut prima

i proportionalis ad tertiam. . «

DEMONSTRATIO.
Hæc eû ferc eadem cum demonllra-

pour: corollarii prep: præcèdentis.

SCHOLIUM.

com?



                                                                     

LI un. -SE tins. in.
Commode hic demonflratur

baud inelegans Theorema. A
Ï "Similium polygonorum X a;

Z . circuitus ABCDE : FGHIK .
ruumlatcribns homologis A &F,

l fun: in eadcm ratione. ’

DEMONSTRATIO.
A--F:’A[F.1

r B-Gz-AjF.
C...H:BIG.

.46: A F.DÏÎËC: du. locanvr.

hocefl AIF. V
E-u-K: Dl 1..

hoceiÏ A[F.)

Ergo par 12. V . additis omni- -
bus tcrminis primis, uns: omni- i
bus focundis Ï " I
"éreinta... natrium : A I 8.

hoc mît-cuiras Â- Ïd circuimmrz.

Q. D.
in a. - Pro-



                                                                     

sm . Bilans)" 1’ V
PvRLOPOlSLiTÉI o XXI;

Figure ABC. GHI . gueri-
dem lignine. ŒEF fait [Miles à
l’héritier [châtrant . -

fiions

A. J Azo-

B: Ç." "5’ Ï!”
DEMON;STKAT.IÔ. *

Angulus A son au a;

.. BœanH.
Ergo figüræ ABCQGHI. fun:

l æquiangulæ ; , 8: habcnr lacera cir-
èa æqaalçs préportiOmlia . quia
illa habent proportionalia lateri-

un"; bus figurælDEF. Ergo afusil:
fimilcs. i ’ ’

Pro-



                                                                     

v

L DE!!! Snxüus. 4;;
13R o P 0 si! T Io XXII. ricana

’ 1. si qumor «a. AE. CD. EF. GH.
proportionyles funin: , figura fimîler 4B1.
CDKér LF. NH proportionales arum. ï

2-. Et .fi ç mais lima figura [imiter de-

fqipu fini; au "a. propartionales mon.
v

.. I r i .1. a; r -x; 5 K N. ’O l

; i i lA a ’ Icalo F61!
J. ,DEirONSTR-ÈTIO.’

-PvAVR s 1;" I

Dam (un: AB- en": EF iGH. :
Tr. A!!! (a) --’--Tr.’CDK in dupfic. rat. A8 ICD. a 19. Yl.

. houa * in? tau.AtquiDLFb-o-D Hammam. won. bzo- V1,

- Ego. ITr.ABl(c) -v-Tr.CDK,-’ DLF I D NH. cu.V. NI

. P A R s a. V  An ---’ en in bbçupmggiizi, Tr. CDK.
n .» , hoc en DEFÎÜNHÏ

mu. EF--.-GH etiam in Iubd. r a LF ID NH

AB-ç-CDzEïùGii. A.
, ’ il Lll a; Pro- i



                                                                     

H4- Eucnrnu;
rhum, ph 09081710. xqu.

2D C in Wi-. angula
I G panada-- gamman Aï u B .13. BF.

inter [a
’ H baba»:

I - 75311071301,trampoli-

K . El I F un; ex, ’ ariani-
;bm 14mm JE 4d BG (y CB 4d BE.

DEMONSTRATIO.Fiat AB--- BG z Hquœlibet] 1.
la: CB-BE 2.1.; K.

Erit ratio H ad K compofita ex rarioni.
bus AB ad BG 8c CE ad BE. vide duit;
ad 5 Dcf. VI.

. . Demonflrandum ergo eltefl’eiparalle;

u l logr.AC--BF: HjK. i
0110:1 fic probe. ’ .AC -»-BH: (a) An: ne. 33----BF (a): ca, BE.
El --- l :(b)VABIBG. I --.--K (b): CBIBF.
ErgoAC-r-BH(:):H’L BH---BF :1’ K.

rgo per n. V.
3-31. AC- H: BFIK.
cogita Et permutando 16. V.

cu.Vl. * "(1:51).’ - P30-
I

I

l



                                                                     

LIBER SExrus. 4.5;
SCHOLIU M.

4 Maiori cum

5D j c facilitera 8ccum apparatu
minori ea-
dem propoli-

GtÎQ. demeu-
firabitur in
numeris , fi
parallelo-

- gramma AC.
.i BF onanturE F reâaliigula.

Sir EH AC latus AB æ 5.
BC :0 3.

» °Erit Arca a) r ..
Deindc En BF latus ne si) z. Ë M

Litas BElœ 4. .
. . evEritAriezi æ 8.

figer: AC-EJBF: area 15 lat. 16
Arqui ratio compofita ex rationibus 5

Ai s B
.4

i

ad 1&3 ad 4. etiam da: d à? fou ratio- ds. ne;

vr. .nem 15 ad 8. I .Ergo ratioL’J AC .4. C3 BF cfi coma.
goûta ex (liais rationibus 5 ad z 86 3 ad 4. i

. E. D.
Q i Proc’



                                                                     

456 Eùcnnxs. 4
. PROPOS 1T1 o XXIV. ’

Mus . v ,In armai poulichng A] .
, . parallelogravuüa F K. HE. que

cirre diamtrum finit. à mi dû
.6771!" [a [untfinülit.- A

A -F’ , B.r L. J»
x. ’ M v

’Htx K
DIV «E . AI

DEMONSTRATIOci
"In triangulis DAEGK X.

’ Angulus O CR communis.

. L . S na) .T.532.1. " Ergo vaSO C. .
’i Adeoque triangula DAB 85 X fun!

æquiangula 8: fimilia. - I ’

* - Ecdem

l



                                                                     

.- 15----

LIisz-zn. Szxrus. 4.57H i
Eodem modo probatur trian-

gula DIB 8c Z cch fimilia.

ErgoAD-.DB:HDKDG.5 V
Et. DB;...DI :DGIDE..4- 1°-

Erirquc ex æquo 22. V. ’ l

AD-î-DI: HD] DE.

Similiter etiam probatur reli-
qua lutera ech proportionalia:
Ergo Parallelogramma AI. HE, ’

fun; fimilia’. a . i i
Eodcm modo etiam deman-

i flratur 111.8: F K cire fimilia.

Ergo HE &FK cran: inter ra v1.
fimilia.

Q: En Do.l

Mmrn1 Pro!"



                                                                     

458 Eucuazs
frobl.7. PRO rosrrro XXV.

Confiture nûiliumm L .- quad r
(il fimile fimilirerqœ pofitun de.
tu reflèhæeoA. à .0qu citai
data B. .

î?f2

honnira-cric.
I. Ad kdati reëtilinci Ailatus

I 45.1. CD. fiatS CE1) aipli A.
54W L 2. SuperDE fiat CTDKJ) B.

3. Inter CD 8c DG quæratur
Ë 8° VI- c media proportionalis DE

4.. Super DH fieu ipfi æquali
IN , ,dcfcribatur rcétilincum L

. I fi.



                                                                     

O

Liant SExrus. H9
’ afimiic ipfi A. «ne. 1v.

Dico L clic rcEtilincum quæ.
C (Hum.
i DEMONSTRATIO;

’Pcr confiruâioncm fiant pro-
porrionales C D. IN. DG.

Ergoe CD.-DG: A’L- gel».
. AuiuifCD--DG,-; scat-3mn 313::

ErgogA-L:ŒCEIŒDK. l un;
AtquiAæDCE.
Ergo LæaŒKaoB. h

Cuir: autem L par conflruaio-
onc-m firfimile A . pater Loire te.
ctincum quæfirnm.

Mmmz , Pro-i



                                                                     

4.60 Euchnts
711:0th

PROPOSITIO XXVI.

E Taralldg-cgamma fluai-G lia AC. GF,H I habenzia com-

eana’em diamezrum BD canfijt’zmt.

DEMONSTRATÎO.
,Si adverfariuspeget diamerrum BD

’tranfire per I , tranfeatperaliud punâum .
r H: tum duâa HE parallela BA.

a 14. V1
b par
propoE

’ c7.Vcl

tr. .

Eric Bru-AI): BG l CH.
ArquîBAb-AD: BGI CI.
hrgo CGH æ Gl. Parsôc totum,

quod cil ablurdum. ’
Ergo diameter non tranfit pet H. Ea-

dçm autem demqnfiratiolocum habet in
omnibus punâislineæ CI, quandiu (c:
inter H a: Iman.et allquodintcrvallum :
Ergo univerfim concludendum cil dia-
mctrum tranfire par pua &um angulare I , a
adeoque duo parallelogramma AC. GF ,
circa candem diametrum confiflere.

’ Q E. D.
Pro-

munem angu- a

v-A D [nm B, cira:

’.,-».- I .



                                                                     

v UNI-"W91." 0.41. -

LIBÎER Slax’rus. 461

PROPOSITIO xxvn. irxvnt. xiux. v
Hæ prolixæ. vrombi: di Ici-

les . à nulliu: fare afin am.

PROPOSITIO XXX.

C r B . Tropofi.
, Mm . re-1 r G A 14674772 4B

extrema
a: media

D E A F TÆÎÏWZÉ le.

tare in G. ’
CONSTRUCTIÔ.

Divide a AB in G , ut C fui) rota AB
a: minorifegmento BG fit 30 D majoris
fegmenti AG.

Dico faEtum cfle quad qliærirur.

DEMONSTRATIO.
Ê: AB.BG æ û AG. AG.

Ergo 17. VI.
Latera flint reciproce proportionalia. lm.

AB---AG: AGlBG.
Adeoque blinon A in media 8l extre-

ma ratione feâa cit.

. I Mm in 3 Pro-

Prob. :0;

au. Il.

b a mi
V1. I



                                                                     

Theor. 20 v

ne] V1

4.62 liner. 11) ta
P Repos 1 "r 1 o CXXXÏ.
51’ a luteriâur Magali raflan-

guli BAC . figura: finale: gantan-
que defcriûnmnr . tri: ille que an-
gala I rafla A oppanifnr tqnnli:
Wreliqui: final fimptis.

H’G

A

.1

F lB .K. C
E ’ n

DEMONSTRAT-IO.
Figuræ laper A8. AC. BC. ponuntur

fimiles; ergo ahabent inter (e rationem
I duplicatam laterum homologorum AB.

  I AC. BC. hoc off inter (e fun: ut Cita

347. I.

A3. AC. BD.
Atqui Un ira funt interfcm fit »

[Il BC b3) Dtis AB; AC.
Ergo figura laper BC I) figuris friper

A3. AC. . Scho-



                                                                     

Lnsnn. Snxrus. 4.63.

SCHOLIEIM.I.
Quod in. prop. 47.1.. demonfiratum

en: de folis quvdraris bic univerfim 394
pliearur quibuslîbet’polygonis fimifibus.

SCHOLIUM Il.
Pardi" in: papaïne gemmer . un

etiam invol’var Ptop. 47. I. hoc morio

demonflrari. ’Sunt proportionales par 2 Cor. 8.VI.
BC. AC. CK (1:64 BC..B A. BK.

Ergo per Coroll. 20. VI.
Fig. ab BC --- Fig. ab AC :: BC[ (2K.
Fig. abBC-Fig.ab BA : BCI 8K.

Et invertendo.
CK- BC :, Fig. ab AC 16g. abBC.
BK- BC.: ab 8A ,fig. abBC.

, ’Erit par a..V. a
BK...l.. KC -..-. BC ::. Fig. ab A13 .4.

»Fi’g.ab A C. l Fig. ab BC.

.Atqui BK...5.. KC æiBlC.
Ergo Fig. ab A8 8: AC æ Fig.ab BC.

Quare fi iliæ liguræ (ont quadrata , cric -

on?) 47-21. . .8116m allæ’figurr (incluent 3.1. VIA...

’* Pao-



                                                                     

rincer. u

l 29. I.

4.64. EUCLIDts
PROPOiS ITIO XXXll’.

Si duo triangule ÂBC. ŒCE
ad angulum C conjunfia . duo la-
lem AE. AC babeant parallela
lateribw 9C. îDE. à laiera and
angular A. iD. prapartiamzlia 3 tan:
reliqua illarum latera BC. CE ,
Imam fadent [imam raflant. .

A D
a

l- DIEMONS TRATIO.
Angulus A 30 a ACD. Cpt-opter

parallelas AB.’DC. -
Angulus D 30 a ACD. propre:
l. iparallelas AC. DE.

Ergo mg. A .1) D. .
Cum autem latera circaangu-

los A &D (in: proportionalia.
en:



                                                                     

LIBER.SBXTUS. 4.65
erit triang. bABC æquiangulum 1,6, n

triang. DCE. -
Adcoqueang.Al3CîD DCE

Ang. A 30 ACD.)A’

Ang. A a. ABC 30 tari ACEl A?

ACE ACB I 9;

w 4Tres ang. A. ABC. ACE ac)
duobus ACE. ACE. l

ciArquirres A. ABC. ACB a) e32.I.
2Re6tjs. .

Ergo etiam duo ACE. ACE
i ’ ’ a) 2 Reétis-

Adeoque BC. CE au invicem .

’ » djacebunt in direérum. a w L

Non l Pro.



                                                                     

. vvî

14.66 EDCLIDIS

PROPOS] r10 XXXllI...
’ 1. In æqnaliôu: circuli: angu-

. li fine 4d peripberiatn .14 (7 E .
five ad centra Z) 0H. la!!! in
cadran ration: cum (urubu: quiâll;

. infillunt BC.FG. - L a
C 2. Et 5250m: BDC. FGH.

i tandem cum arracha: habentmtioç
9mn.

film-n

DEMONSTRATIO.
A Pans I.

--Si anguli D 8: H ad centra fine
æqualcs; erunt arcus BC . 8c FG
etiam (26.111) inter fc æqualcs;

F la:

«un in-



                                                                     

**W1.mm

.,--v--W. ç.

L188! SaxTus. A467
I Fiat jam angulus GHK æ FHG
adcoque FHK duplus F HG hoc
efi BDC.

Tu’m arcus GK cri: æ FG (pet

"candcm 26. 1108: totus FGK
duplus ipfius FG hoc BC.

Eodem modo fi fiatarcus KHL
æ GHKC FHG.æ ETC adm-
guc FHL triplus BEC , ctiam
probabitur arcum PGKL cire tri-
plum arçus BC.

Ergo bine univcrfim concludi-
mus fi anguli D.&H. fintæquales,
cm: arcus BC. FG æqualcs : Si
anguli D &r H (in: inæquales.
miam arcus cm: inæqualcs, 8: hoc
iuxta quam liber: multiplicatiO’
nem. ut nim. fi Hfitduplus D
miam arias FK fit,duplus BC: (î
angulus H fit tri lus D. 8: arcum
FGKL 8c ipfius C fittiiplus: se
fic in infinitum: id quad idem CR
ac angulos cum arcubus cm: in ca-

; dcm rationc.
Et quia anguli A. E. fimrfemif-

N un z l fcs



                                                                     

4.68 EDCLIDIS
lès angulorum îD. H. etiam illi
cum arcubus candemhabcbunc- *

rationem. v
P A a s 2.

Hæc ex prima parte facile de
ducitur. Seâorum DBC. HFG:
anguli G 8: Hfunt œqualcs: ergo
àrcus BC. FG : 8: latcra DB4 DC.
æqualia H15. HG: ergo fi fupcr-
ponantur congruent: Ergo Scâo-
res DBC. HFGeruntæqualcs.

Similirer (î angulus GHKfit 30
F HG : (eûmes congruent, adco-
que Seétor GHK æ (eûori PHG
hoc ETC : Ergo feétor PHK du
plus cric (bétons FHG f. ETC.

Eodcm mode fi fit angulus
EHL triplas T. cric arius FGKL . 
triplus BC : adeoque Stator v
FHLKG triplas fc&oris ETC:
8: fic in infinitum. Q. E. D.


