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DEDICATIO:

| < ] Ir [ ) 'l " » 7
. cumj}zaemt mihi ,

quos . Patronos nove

busic Ewclidis editions

eligerem , flatim vifum eff reite
we falturum f eam Vobis ,
VIRI ILLVSTRISSIMI,
offerrem , vefbrumque nomen ve-
luti tutelam prime pagine in-
[eréberem. Cum enim Celeberri-
moram Profefforum benevolen-
154 juventutem in almay que

- veftrd .tam praclard € plus

quam paternd (urd gloriatwr,
doceam Academia , jamque ifti

lubors per aliquot annos viribus

| T3 mess



DEDICATIO.

meis pars incu’ uerim Vigilantia
ac fedulitate, peccatwrum me-in
Perfonas Veftras credidi, nife
ad Vos, ea qua par eft obfer-
vantia deferrem , que illufirando
Matbematicorum facile Princi.
pis wti. equidem [pero, infervi
twa Junt; queque Vobisvelob
banc folummodo caufam deben.
twr , quod in Vefira nata fint
Academia, juxta Axioma , qued
o Jurifconfultornm filiis wobis
traditum , illa gue alieno fundo
snedificata [t , sflins fundi
fummo . cums  jure adjudicavit

domino.

e ———— e~ -



DLEOICATIOQ,
domino. Eateor multos ¢3 pre-
cipue eruditionis Viros [ife in
hoc fiadio exercuiffe , wt temeri

tatss vedargul poffe videar; are

tamen,, Viri Wullriffimi , perfpi-
cietss me sllorum 'veﬁigia Jequa.
tum , qualicunque bac meq
diligentia effeciffe ut quam
plerime borum Elementorum
propofisiones , que probixsis ac
difficilioribus -immerfz  demon.

rationsbis, multorum Tyronum

in ipfo, utajunt, limine reflin-
gaebzmt ardorem , munc faciling

¢S mdla fere mgam mteﬂzgx
poffint.
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DEDICATIO.
poffint. Quod fifelix adeo fim,

we bic meus conatus Vobis ,” Vir

1ufereffims , non difpliceat , cal-

~car mibs addetur ad meditands

wublimiora , quibus illorum , qus
7 1

bauflis jam Elementss ad altiors

wdfpirant , conatus adjuwvare,
suantuminme eff , adlaborabo.
Vobis awtem Viri lluftriffimi ,

me ¢ fludia mea commendare

dudeo., Deumque multum vene.
Yor, utVos Reipublice ¢5 Aca-
demie bano dm falves effe velse:

Prx.
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PR AFATIO
A D

LECTOREM.

Lementa demonftrare aggre-
A dior Enclidis, MHlufris Ma-
thematici , qui tum propriis in-

" wentis, tum abaliisinventorum,

quz pallim difperfajacebant, col-
le&ione & jufta ordinatione Ma-
gni adeptus Geometrx nomen,
de omni Mathefeos optime me-
ritus eft ftudio: id quod abunde

~ teftatumfaciunt tot do&iflimorum

virorum commentarii, quibus
hxc Elementa , quorum utilitas
paucos latet, per multacelebrata

fune fecula. :
Admirandz fane .funt Theo-
num, Proclorum , Commandi-
A . NOa

e oo e o i et



PRAFATIO

norum , Clauiorum , Bettinorum,
& aliorum nominis haud obfcu-
ri Mathematicorum lucubratio-
nes, quz adeo fertiles funt ac
dilucidz, utuniverfz Mathefeos,
quantum imo plus quam fufficic,
exinde depromi queant fundamen-
ta. Quare ego, neactum agere
videar & aliorum folummodo re-
petere di¢ta, quod. rem -ipfam
{peGat & hojus Opufculi, quem
intendo, fcopum paucis eloquar.
Ommnium Mathematicorum, qui
in-horvm Euclidis Elementorum
dilucidatione & demonftratione
pofteritati fuamprobare fategerunt
induftriam , . non una eademque
obfervatur methodus ; aliis qui-
dem veterem- & ab Euclidetradi-
tum nobia fervantibus ordinerlnr;

aliis
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PRAZFATIO
aliis vero non mordicus. itti or-
dini inhzrentibus, fed vericatum
iis comprehenfarum maxime nz-

‘turalem contemplanribus. conca-

tenationem, Ego neglecta pofte-
riori hac demonftrandivia, illo-
rum’, qui Clariffimi Geq‘métrm
authoritate ducuntur & veneratio-
ne , caftra fequor; in quorum

- partes me vel unica hac trahit ra-
tio, quodillis, qui horum Ele-

mentorum notitia jam quodam-
modo {ung imbuti , ad fublimio-
ra ‘Veterum Mathematicornm e-

.volvenda opera faciliorem longe
{uppeditare mihi manuda&ionem

videanmr& aditum. Licer ab al-
tera parte minime {ualandedeftie

tuendi {int, qui liberiorem ineun=

tes viam & rerum iplarum, quan-
A2  wm




PRAFATIO.

" tum fieri poteft , naturalem fe-
quentes ductum, proprio ingenio
& ratiocinio litare maluerunt
- quam Veteris jurare in Verba Ma-
giftri. - ‘

In quo laborum genere haud
poftremo loco collocandi funt
clariffimus Chriftophorus Stur-
- mius & Ignatius Gafton Pardies,
quorum alter natione: Germanus
in fua Mathefi enucleata, alter

ex Galliis ortum ducens in {uis
Elementis Geometriz, non folum

Euclidis omnibus, verum etiam
pracipuis Apollonii & Archime-
dis ‘demonftratis theorematibus ,
haud exiguam fibi apud pofteros
gratiam conciliabunt & laudem.
Cum autem hzc Methodus , ut
modo dixi, nos ab Antiquorum

de-
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"PRAEAF ATIO.

demonftrandi  fontibus  alienos
reddatnimium , prafcriptumEu-
clidis potins quam alium fequi
placuit ordinem ; cui tamen me
non ita mancipare in animum in-
duxi meum, utillum ullo inlo-
co invertere nefas duxerim @ Si-
.quidem Benignus comperiet Le-
&or me non raro in demonftranda
aliqua propofitione fequentem &
nondum demonftratam vocare in
auxilium; quam tamen transpo-
Grionem haud mediocrem' affer-
re facilitatem non minori cum
brevitate conjun&tam videbit is,
qui infpicere dignabitur noftram
demonftrationem ad ¢ Libri I pro-
politionem , eamque conferre cum
Clavio, aut aliis, qui huicPro-
pofitioni multo plus quam altero
A3 tanto



PRAEAFATIO.

tanto longiorem accommodarunt
demonftrationem ;- cujus prolixi-
tas multorum tyronum vel maxi-
mam in difcendo frangit conftan-
tiam; praterquam quod {uz de-
monftrationi immifceant xqualie
tatem angulorum infra bafin, cum
duo equalia producta finc latera:
qnz tamen xqualitas iltius Pro-
pofitionis primarium minime fa.
cit {copum. Cui malo ab omni
parte noftram demonftrationem
remedium afferre putamus. Mec
huic tran{fponendi methodo fcru-
pulum Mathematicorum figic ri-
gor, qui Paralogi{mos, Princi-
pii petitiones & fic di&tos Circu-
10s evitandi ftudio omnem fuam
vim referens acceptam, priorum

per pofteriora haudquaquam ad-

- mite
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PRAFATIO.
mittit demonftrationem.: Sic e-
nim noftris otdinatis demonftra-
- tionibus, ut propofi tiones prace-
-dentes ope {equentium  demon-
ftratz, harum demonftrationi vi-
ce verfa non iterum inferviant ,
in iftum {copulum impingendi
ne minimo quidem . laboramus
periculo. Caterum ipfts Demon-
ftrationibus Methodum Algebrai-
eam applicuimus ‘quodammedo;,
ita tamenuc a tyronedebitam non
refpuente actentionemi facile intels
ligt poflint ; prafertim fi pagis
nam, quam fignorum , -quibus
utimur , dabimas interprétem &
huic prafationi immediate fub-
jungemus infpicere nonrecufave-
rit: quo facto totius plurimarum
propofitionum  -demonftrationis

curfum



PRAEFATIO.

curfum nullo negotio ftatim com-
prehendet.

Problematum quidem conftru-
¢tiones ita difponimus, ut fingule
illorum partes vel primo diftin-
guantur intuitu ; Theorematum
vero propofitionem ftatim diftin-
&a, fi quz delideratur , excipit
praparatio, quz claram ac per{pi-
cuam comitem habet demonftra-
tionem, ut ficomnibus & Proble-
matum & Theorematum partibus
fatistaéum ficabunde. Quid au-
tem porro in fingulis Libris, pra-
fertim quinto, praftitumfic, non
meum {ed zquum Benigni Lecto-
risefto judietum. Cujus tamen fi-
duciz eam non poftulo interpreta-
tionem , ac fimihi ipfi perfuadere
velim provectiorum ad alteriora
‘ afpiranti




PRAFATIO

alpiranti nihil hic defiderari curio-
fitati; cum non fercula do&torum
palato grata virorunr condire, {ed
Tyronum Mathematici ftudii cu-
pidorum vota qualicunque hoc -
meo implere labere unicehabeam
infcopo; quem fi mihiaflequide-
tur, tumiubidoneaforma edito-
rum, quorum jam diu laboravie
mus inopia, exemplarium defe-
¢tum {upplendo;tum quam pluri-
mas horum Elementorum propo- .
- fitiones noxio prolixarum nimis
demonflrationum nudatas invo-
lucro’, inclatiorem, ut{pero pro-
ducendo lucem; abunde futurum
puto, quod mihigratuler. " Hifce
vale, Benigne Le&or,& fi quid hoc
opufculum contineac proficui, in
tuum vérte commodum.

o . Ex.



EXPLICATIO
N OT A RUM

NE Tyronum in demonfirando

ardorsivel minimam injicia-
mius moram, datamin Prafatio-
ne liberamus fidem , illique nota-
rumac /tgmr‘um s que demonfira.
tionum brevitati tnfervire feci
ImUS 5 fignificationem fubfungimus.

1.

Nuta o fignificat equalitatem;
ut A0 B, idem efft ac fi dicam A.
¢ft #qualis B.

2.

Nota < indica; majoritatem;
quare fisccurrat A < B, imiellige
A eft major quam B. '

3.
Signum > minoritatem expri
mit: quare A> B fignificabst A4
¢t minor quam B,

4. Nota :




Explicatio Notarum.

4
Nota - wvel plus [gnificat
Additionem ; adeoq. A -~ B, idem
fit ac Acam B, wel A& B fimu;
- wel Bipfi A addendumeffe.

5. :
Nota - feaminus (ubtrattio-
pem dicit . wt A < B fignificet
A minus B: vel 4 dempta B;
vel B ab A fubtrabendum effe.

6.
Sioccurrat alicubi hec formaula.
A o B,
Do C/™
A+ B - C.
intelligendum eft abuna parte A
& D debereaddi, utetiam abal-
tera parte C addendum effe ip/i B :
& tum priorem [ummam A --D
effe #qualem pofteriori B - C.
per Axioma [cilicet primum.

* 2 AY3




Ezxplicatio Notarum,

.
8i wero [efe offerat talis defi.
gnatio
- AX B')S
D » C
A—-DB-=-C.

‘illa (ignificabit ab una parte D
[fubtrabi debere ab A, wt&rabal-
tera parteCaB, &rtumprimum |
refiduum A D pofteriori B - |
C effe equale.

8. | ?
Eadem formula etiamnon raro
occurret applicala [ignis <& > .
hoc modo.

A < B,
D » ci

Al D <BJIC.
Vel
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Explicatio Notarum.

& tum intelligendum eft poft fa-
iam additionem fummam A D

- effe wel majorem in fgne < wvel

mimrém in figno > quam [umme

Nec aliter fi loco) 4 occnrat)
S wel § (demotabitur refidusm

A ~~D effemajus in figua <wel

minus in figno > quam reliduum
B C.idqued ex numero 7 fusm
dscit fundamentum. -

9. ,
3i in materia proportionum [e

Velin numeris
4 —, 8 : 3 / 6.

denotat quantitatem A [efé babe-

re ad B, ficut C fe habet ad D:
velnumeram 4 [e babere adnume -
ram8, ficut 3ad 6: adeoque ifia

© guatuor effé proportionalia.

ey 10. Li-



Explicatio Notarum.

10.

Litera X cum duobus puniiis
utrinque notata hoc modo , - X - -
[ignificat multsplicationem : ut fi
occurrat A -x- B, defignat A
per B multiplicandum effe, at ita
fiat rectangulum AB. Eodem modo

4 X - 8 fignificar qdeberemuls

tiplicar: per 8: que tamen mul-
tiplicatio non [(emper abfolvitur »
ut clarius pateat ex quanam mul~
tiplicatione aliquod produllum fit
generasum. :

11,

Nota O, cujus omnia latera
funt equalia, [ignificat Quadra-
tum: ut O AB idem eff ac Qua-
dratum AB.

12.

Nota'=2, cufus latera funt in-
#qualia y denotar Parallelogram-
mwm Relfangulum, wel fimplici-

' ' ter

— —~———



'Explicatio Notarum. -
ter Relangulum; ut (i occurrat

.S CD, idem erit. ac RelTangu:

lum CD,

, 13.

. Nota | [ignificat radicem ali-
cufus quantitatis 5 ut J AB, de-
notat ex AB extrabandum effe ra-
dicem: fimiliter J 12 vult, 4t ex
12 extrabatur radix , que non 4.
liter quam per ) 12 defignatar.

X4 ‘
In demonfirationibus non pau:

cis quadam litere occurrunt 5 -in- -

fra fe invicem [cripte, cumlinea
intermedia ; quodubique in genere
fignificat inferiora fuperioribus ef-
Je #qualia ; ac proinde inferiora
i locams fuperiorum effe fubflituen-
da ac ufurpanda: quemadmodum
hoc in [pecse etiam notavimus ad
demonfirationem Cafus 3. Pro-
- pofis. 35. 111. 1d quod etiam in
fr_op_o/. 36.111. probe notaudum.s .

F L



Explicatio Notarum,
Similiter in Proportionibus hsc
obfervandum eff beme  quando
una quantitas collocatur [upra &.
liam: tnnc inferiorem legendam
effe pro fuperiori, cum fupponan-
" 2urimter [e 2quales effe: Exemplo
Jit demonfiratio propofitionis 3, V1.
gueefl pag 411. que [ic havet,
Tn.Z-Tri X= AE/BC, -
feuY. :
dicendum eft Triangslum Z [e ba-
bet ad Triangulum X boc eff Trian-
gulum X : ficut bafis AE [e habet
ad bafin BC.

14.

Pro citationsbus marginalibus
notandum: primum nimerum msi-
nagrem [ignificare propefitionem ,
[ecundum vero majorem denotare
bibrum : ut 4.111. quantam pro-
politionem Libritertsi dicit : & fic

- QOTro in omnibus aliss.

LU-
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FUCLIDIS
E ELEME.N—:E)R;J" M

'LIBER PRIMUS. =
'V fcientiz iomen folum-

‘ -modo mereatur itta cogni-
~ tio, queex certis & indus
bitatisdeduéta principiis, omnent
vel leviffimz dubitationis difcu-
tit ncbulam; Machematice pro-
cul dubio dilciplidz maximocum
jure hoc fibi vendicant nomen.
Cum enim tn aliis difciplinis tam
fzpede conclufionibus non aliam
ob canfam quam principiorom
ambiguitatem contentionis ferrd
reciprocetur ; Mathemaricx vel
ob hocfolum illis palmam prz.
ripiunt, quod conclofiones of-
ferant, non ex verifimilibus &
aflfenfom emendicantibus, fed ex
fimpliciflimis & inconcaffis dedu-
&tas principiis. Qxid ‘enim cersti-
L ) tu.



%  Eucnipis - -
tudini & veritatis propagationi
magis contrarium, quam mn 3li-
cujus materiz pertraltatione de
varia & nunquam fere f{ibi fimi-
li vocum fignificatione fxpius re-
petita difputatio > Quid nos in
majorem circa conclufiones deji-
cit fluCtuationem, quam fi illas
fuperftruamus  affertionibus aut

temere affumtis, aut nonprobas

tis? quorum unum fi contingaca
veritate recedentes in turpiffi-
mum incidimus ‘errorem ; quod
fi vero alterius femitz prementes
veftigia veritatem aflequimur ,
pon firmum noftrum ratiocinium
fed cafum nas ¢o deduxifle certa
gertjus exittimandum eft.
- A quo duplici vitio Mathe-
matici fefe omnina preQtiterunt
liberos , tum Definitionum fua-
rum claritate emnem vocabulo-
yum & terminorum, quosin de-
monftrationum progeeffu adhi-
bent . ambigaitatem tollenda’s
‘ ‘ um

r—— e
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Lieer Primus. g

tum premifforum Axiomatum
evidentia & naturali certitudine
firmjflimum demonfirationibus
~ fubftruendo fundamentum. ‘~
Hinc et quod fludia Mathe-
matica, ex primis & fimpliciffis
mis emergentia prinCipiis ad tam
fublime perfeltionis faftigium
prove&ta cernete licet. Hinc eft
quod illz fcientiz, quz in fuo
initio & quafi nativitatis thomen-
to humi repere & pulverem lami-¢
bere videntur, relilta terra per
acrem volitantes, ad ipfum Coe-
lum afcendant, illiusquealiisin.
accefla atcana inconcuffis calculi
fui fubjiciant legibus. ‘
Horum autem Principiorim
quibus tota Mathefisortum, pros
greffum ; omnemque qua emi-
net evidentiam acceptam refers
re debet, genera funt tria: Des
finiciones, Poftulata; Axiomata. -

A4 2P



¢ " EucLipis.

"DeErINITIONES.

. 1. Punitum eff , cufus pars
wulla. S
- Facile concipimus tale .punum in

eram naters minime dari.  Quicquid -

eaim eft, ant ad Spiritum refertur aug
adcorpus: nemo autem facile fibi per-
{uadebit fcientias Mathematicas Spiri-
tum aut res fpirituales & omni materia
carentes pro fgo {ubje&o affumere , cum
agat de corpore quatenas menfuram & ad
ég‘ corpara proportionem aliquam ad-

mittit s unde patet omne pun@um quan- -

tumvis parvum concipistar , pertinere ad

_gorplis » ¢l ipfum ¢orpus & zque 3¢ cor-

trinam admittere dimenfionem , fc.
ongitudinem latitudinem & profundita-

tem: licetenim pun@a poffint occurrere

sdeo minata, ut harum dimenfionum
accurata diftindtio vel intenfiffimam fen-
faum fallaraciem, longius tamen paten-
tem yim noftearum cogitationem non ef-

%mgfzm. ‘cum femper i illis deftinguere

Lice: tamm dextrama figiftra, fuperio-
rem ab inferiori.
Si vero ab illis pun&is in noftra co-
, . Si'

A

PPAtaspves
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Liser Priuus. §
giatione trinam iftam dimenfionem b~
firabamus, eamque licet iftis propriam
& femper inhzrentem , inillis non con-
fideremus , obtinemus pun@a Mathe«
maticaj quz ad fenfom noftrum relata
acutiffime acus impreflo vefligio aliquo
modo defignari poffunt , in quo fenfus
dubium relinquunt, utrum longitudo la-
titudinem {uperetnecne, an verolatitu-
do longitudinem excedat ¢ & utrum qua-
libet ex his profunditate it major, -

3. Lines vero longitndo latitye

dinis expers. |
A——B

Quemadmodum a parte rei non da-
tur puactum omni prorfis dimenfione
¢arens, ita nec datur linea longitudinis
tantum €apax t quare etiam per abftra.
&ionem in linea unam tantum confide-
rmus dimenfionem fecundum longitu-
dinem, fepofita latitudine cum profun-
ditate. Ad cujus confiderationls imita~
tioneg in communi vite ulu winsm re-
- A 3‘ » ’ bus




é EvucrLiplis

bus menfurindis folummodo applica-
mus fecundum longitudinem , reliquis
dimenfionibus in latitudinem & profundi-
tatem negleis.

Caterum linez generationem hoe
modo concipere licet, Si confideremus
pun&tum quoddam in aliquo loco con-
flitutum inde moveri incipere ; ita ut
motus fui‘vifibile relinquac veftigium
illud nobis exhibebit lineam hoc modo
generatam,

~ Quia autem illud pun&um abunolo-
c6 ad alium moveri poteft vel per viam
reQam vel per curvam, utividere eft in
lineis AB. C D, inde oritur linex di-
vifioin Re&am vel Curvam,

3. . Linee autem termini funt
punita.

Hoc facile intelligitur ex line2 jam
~ allara generatione; quod nimitum idem
illud pun@um quod in‘principio foi mo-
tus erat in loco A vel C, in fine per-
veniat ac {ubliftat inloco B vel D.

! 4 Lneareitaelt, que ex #qne
[uaimieriacet paulta. ¥4

.
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Lizer PriMmvus. »

Vel cujus punia extrema obumbrant
omnia media,
Vel minimacarum, quza pun@oad
n&um duci poffune, Juxta Archime-
dem.
Ex quibus per definitiones contrarias
gacile innotefcit quaznam fit Linea curva,

§. Superficies eff que longitu-

dinem lat‘itudimmque' tantym ha-
bet, ' ‘

B C

Sicut non datur pun&um cum nulla’y
nec linea cum una tantum dimenfione,
fic etiam a parte rei non datur fuperficies
cum diiabus , fc. longitudine & latitu-

- dinetantum , feclofa profunditate , qua
idcirco noftro tantum cogitandimodo a
reliquis feparatur a¢ in corpore non con-

deratar, , Sw

B 3



‘8 .. ,Bucripis:

Superficiei autem generationem hac
ritione concipere poffumus.

Cogitemus pun&um A verfus partes
inferiores motum deferipfifle lineam re-
®am AB; deinde eandem lineam AB
moveri incipere verfus partes dextras,
donec liiea AB perveniat ad locum DC,
Patee ifto motu pun@um A deferipfiffe
lineam AD, & pun&um B lineam BC}
quemadmodum etiam omnia pun&a in-
termedia hnez AB fuas lineas "defcrip-
fiffe concipiendumeft : utex tali mota
linex AB generata fit Superficies
ABCD. e e e

>

6. Superficiei autem extrema
Junt linee. S

_Quod facile innotefeie-ex illis qua
circa fuperficiei generationem modo di-
&a funt. S :

Quemadmodum autem antea pro di-
verfa motus via vidimus lineam genera-
riaut Retam aut curvam; eodem etiam
modo . per diverfum linez motum fu-
perficies deflcribitur aut ReGafeu Plana

aat Curva, / v
7 Pla«
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7. Plana [uperficies ef, qua
ex £qué fuas interjacer refias.

Quz antea de linea re@a diGa fune,
fimiliter hic applicari poffant, '

Hinc nullo negotio intelligitur qua<
nam (it fuperficies curya,

8. Planus amtem angulus ¢ff
duarum linearum in plano fe mu~
Iuo tangentium & non indiveltum
Jacentium, alterits adalieramins
clinatio. , 3

Ad conftituendum angulum _planum
feuangulum in fuperficie, requiritur.
" 1. Utduz linea fe mutuo tanigant.

- B 2. Ut
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2. Ut non_jaceant indire@um, fed
una ad alteram inclinet., ‘

Quemadmodum utramque hanc con-
ditionem cernere licet in angulo CAB,
ubi duz linez AC. AB , fe invicem
tangentes in pun@o A, non jacent in
dire@um, fed ad fe mutuo inclinant,

Non autem pauciores nec plures dua-

bus adangulum planum exiguntur linez:

Non pauciores, quia fi unica ifta li-
nea dividatur in duas, duz illz fibi ja-
cebuntin dire®um; id quod repugnat fe-
cundz conditioni. .

Non plures, quiaex:gr:tertia AD,

fi cum reliquis in eodem fit plano, non
unum fed duos faciet angulos DAC,
CAB: i vero fit extra planum reliqua-
rum linearum, mon angulum faciet pla-
num, fedfolidum, cujus Definitionem
Euclides libro x1. tradit.

Quia jam natura anguli plani confiftit
in duarum linearum ad fe invicem incli-
natione, patet angulialicujus quantitatem
non confiftere in majori vel minori lon-
gitudine linearum : fed tantum in illa.
rum majori vel minoriinclinatione ; duz
enim linez majores eandem poffunt ha.
bere inclinationem cum duabus minori-

‘ bus,
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bus, minime mutata anguli quantitate,
~ Deinde notandum &eometras ad de-
. fignandum aliquem angulum . tres adhi-
bere literas , quarum media pun&um
denotat ad. quod linez angulum conti«
nentes concurrunt. Ut ad denominane
dum gpgulum qui ad .pun@um A, con-
flitvitur a duabus lineis AC. AB. fcribi.
tur angulus CAB : vel ab altera parte
angulus DAC eft quiin pun&to A fis
alineis AD. AC. :

Nos autem brevitatis & perfpicuitatis
gratia in fequentibus non femel loco
trium literarum angulo defignando adhi-
bemus unam ipfi infcriptam,

" Utad nominandum angulum DAC,
efteremus angulum P, fic etiam locoan«
guli. CAB fcribemus angulum O,

0. Cum autem continentes an.
gulum linee fuerint reile, recti-
lineus appellatur angulus.

Accedit Euclides ad anguli divifionem.
Supra vidimus linearum ‘duo efle genera,

"feilicet illas effevel re@as, vel curvas.
Quia autem illz tribus diverfis madis
poflunt conjungi, fc: velre@a cam re~
' Ba’ Qat



. quia -linca AB , ipfi CD ia dice@a fitt
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" &as: vel re@acunicurva; vel curvacum.

curva; hinc etiam tria oriantur aagulo-
som genera. :

Primus quippe cafus fuppeditat angu-
Jum re&ilineum , cujus Definitionem
hic tradit Euclides.

Secundus cafus nobis dat ulum
mixtilineum , cujus mentionemﬂﬁﬁam
videmus in Libro III. Tertius denique
cafus canftituit angulum corvilineum.

10. Cum wvero reéfa AB refle
CD infiftens duos Angulos ABC.
ABD xquales inter fefacit; Re-
Clus oft uterque aqualium angulo-
rum: & infiflensreiia AB voca-
tur Perpendicularis linee CDD.
cui infiflis. | \

B
’ 'Anguli ABC. ABD dicuntur refi,

mn-
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tofiltit, ut sbunaparte non magis incli.
net verfus BC quam ab altera parte ver-
fusBD;

11. Obtufus angulus EBC eft
qui retto ABC major eff. ’

12. Acutus vero EBD , qui
recto ABD minor eff.

In tribus hifce definitionibus Euclides
tradit anguli reftilinei fubdivifionem
etitam a triplici linearum inclinationis
orma: quz ab wraque parte vel eft 2.
qualis; velab una parte major altera; vel
ab una parte minor altera: ut in Sche-
mate videre eff.

' '13. Termings eff quod dlicujus

&f extremsns. ;
- B3 e
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Ut punétum linex : linea fuperficiei §
fuperficies corgoris.

14. Figura planaef fuperficies
plana , una vel plurious liness un-
dique terminata.

Cum linez fint vel Q= vel curve, |
illzque tribas modis poffint coujungis
figurarum planarum inde oriuntur tres
fpecies. , .

Curvilinez,, qu vel una vel pluribus
curvis terminantur. Una terminatur cir-
culus , cujus definitionem ftatim tradic
Euclides. . -

 Mixtilinez, que partim curvis par-
tim yeQis terminantur : huc pertinent
femicirculus & fegmentum Circuli.

Re&ilinez qua folis rectis terminan-
tur, qua comprehendunt omnia poly- -
gona fiveregularia five irregularia,

15. Circulus eff figura plana
Jub una linea curva ‘DCF com-
prebenfa, que wocatur Peripbe-
ria: adquamab uno puncto A eo-
T4 que intra figuram [unt pofi-
S ' ta,
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ta , ommes cadentes recZe AB,
AD. AE. AC inter fe aquales

* funt.

Proponit Euclides definitionem Cir-
culi jam deferipti, cujus delineationem
& generationem hoc mode concipere '
poflumus, Du@afic quzlibet re&a linea
AB. cujus una extremitas A ponaturim~'

" mota & affixa plano; altera vero extre-

mitas B cum tota linea moveatur circa.
punéum A, perloca AD. AE. AC.
AF 5 donec tandem redeat ad locumy
AB, unde moveri coeperat: ifta linea
AB hic circumduione defcribet cir-
culum BDECEF. : ' i
Ex qua’ defcriptionis forma patee
omnes Radios cujuslibet Circuli eflein-.
ter fe zquales: cum linea AB, cojus:
circumvolutio circulo ortum dedit, per
omnia
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omniz loca, AD. AE. AC & fimikia
tranfiic , adeoque pun&um B fuit ali.
quando in pundis D. E. C. &c. adea-
quelinez AD. AE AC. funt zquales
ecidem linez AB.

Hinc jam etiam immediate fequitur
omnia pun&a circumferentiz= DCFB
equaliter diftare a punco A, -

. 16. lind autem puniium A
centrum circaki dicstar.

17. Diameter Circali efirefia
guedam BC per Centram A da-
&la, & uiringue in punitis B.C.

eripherid terminata; que & Cire
culum bifariam fecas. |

. Utlinea in Circulo du@a fit Diame.
ter dox requiruntur conditiones. .
. 1. Ut tranfeat per centrum,

IL Ut ab utraque parte terminetur
in peripheria.

Adeoque omnis linea, harum nul-
lam aot tantum unam habens conditio~
num, Diameterdici nullomodo poteft,

CaterumDiametrum circuluin divide~
. . : .

- —
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ge bifariam patet ex eo quod tranfeat

per Circuli pun&um, quod ex omnibus

medium eft : quia fcilicet eft mediurg
omnium Diametrorum quz in Circulo
duci poffunt. .

Sequitur jam fecunda {pecies figura-
tum, nempe mixtilinez.

18. Semicirculus autem BDE
CAB ef figura, que continetur
Jub Diametre BC, & dimidig
circamferentia BDEC.

19. Segmentum circulief} figa-
raque contineiur [4b gualtber re-

&a circulo inferipta & abfeiffe

peripheria.

Segmentum, exclufo femicirculo, eft
duplex , vel majus Semicirculo , vel
minus.

Segmentum majus eft illud in quo re-
peritur centrum,

Segmentum minus eftillud quod cene
ttum non continet,

Nunc Euclidesaggreditur tertiam fpe-
¢icm figurarum {c: re@ilincarum,

C - 200 Re-
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20. Reililinee figure funt que

Jub rectis lineis contsmentur.

Diftinguuntur autem rurfus he figu-
ree re@ilingz in tres {pecies; vel enim
funt Trilaterz; vel Quadrilatere; vel
Multilaterz.

a1, Trilatere quidem figurs
Junt s que fub tribys.

22. Quadrilatere verogque fub
guatgor.

23. Multilatere demique que
f4b plursbus quam quatdor rectis
gomprebenduntur.

Gengrali vocabulo hz dicuntur Multi-
laterz ad infinitam nominum evitandam
multitudinem.

. Jam cum figurasum re@ilinearum pri=
mam {peciem conftituant figurz Trila~
tere , feu vulgo. fic di®a Triangula ,
illorum divifionem proponit Euclides
* petitam ex confideratione tum laterum ,
tum angulorum , quorum numerus (ue
¢ in ompibus figuris retilineis) eft
" e » LALEY
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#Zqualis: quippe triangulum tot conti-
herangulos quot latera.

Triangulum refpe@u laterum eft ettt
_ plex; Zquilaterum, Hofceles, & Sca-
lenum,

24 Tridngulas aquilateruni
tf2, quoditia jatera habet equalia;

3

A‘ c-

B d
35, Ifofceles autem, quod duo
tenium habet equalia AB. AC.

A

£ a6, Sedq
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" 26. Scalenum denique qfwdtf:‘é
inequalia babet latera,

D

~ SecundaT riangulorum divifio pto furi-
damento Rabet tres angulorum fpecies 5
fc: .rc&um,obtufum & acutum; hinc enim
Tnan{gulum dividitur in Retangulum 5
Obtufangulum; & Acutangulum.

37 Triangulumretangulum eff,
qlmaé unum babet angulum reiium

(]

A

. 18, OFs

- PR SR
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38. Obtufangslum eft , quodsn-

 ngm habet angulum CDLE okin-

Jum id efi majorem relio.

29. Acutangulum dehz'qaeqM
sresangulos F.G. H. habet acn~
tss, hoc efi, minores relio.

G f: 4 .
Sequitut jam fecunda fpecies figutad

tum retilinearum : fcilicet Figurz Qua-

 drilaterz. Ha autem ab Euclide recen-
fentor quinque:. Quadratum ¢ Figuraal-

tera parte longior ; Rhombus; Rh
boides; & Trapexia. _

S. Quadratun eff ; l;
ga?latﬂ%ngﬂé-n&ugﬂ/ \

C3 3:’.]!4"
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31 ditera parte longior figu.
ra eft y queretiangulaquidem, af
«quilateranon ¢f}.

L

32. Rbombus autem, giie o-
quilatera quidems, fed reitanguls
non ¢ff

33. Rbomboides eff, que ad:
werfa & latera & angslos 2qualia
énter fe habens, neque equilaters
efts- meque reliangula, |

i e
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34 Trapezia denique dicumtur
relique figure quadrilatere , que
adnullam ex quatuor precedenti
bus referrs poffint.

B

35 Reile lines parallele [en
wquidiflantes AB. CD funt, que
in eodem plano exiftentes,&r atrim-
gue in infinitum produlte , adean-
dem diflantiam a [é invicem ma-
ment. remote ; ideogue nmunquanm
 goncurrent.

A —B
C D
N;:n omnes linex , quaz nunquam

goncurmat , parallelz dicendz fune
o uny
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cum dentur linez , quaz licet fimulin in-
finitom producantur, ita ut ad fe mutuo
#n infioitum magis ac magis accedant ,
mmquam tamen concurrent; ut Hyper-
bola & re@a linéa ; Conchois & reQa
line2; Duz zquales Parabola circa ean-
dem Diametrum : quz idcirco nequa-

m dicende funt parallelz.,

Unde facile manifeftum evadit ad na<-
turam parallelifmi neceffario requiri 2-
qualem ab omni parte diftantiam : quam
conditionem ab Euclide omiflam nos
¢um celeberrimo T acqueto adjecimus.

__ Czterum linearum parallelaram, quas

Enclides ut jam delcriptas confiderat ,
generationem & delineationemy duobus
modis concipere poffumus.

d
D

A B
P

B
R 1
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PriMus Mobus.

Ponamus lincam CA perpendiculari.
ter infiftere linez AB, utangulus CAB
fic reGtus; deinde cogitemus lineain CA
una fud extremitate moveri fuper lineam
AB, utfemperipfi maneat perpendicu-
Jaris; fi jamlinea CA hoc fuo motu per-
venerit in DE, pun@um C defcriptam
selinguet lineam CD , quz nunquam
poteft magis recederealinea AB, necad
ipfam propius accedere, cumn linea AC
durante fuo motu femper fuerit eadem &
fibi zqualis ; adeoque Jinea CD in omni-
bus fuis pun@is manet cum AB in ea-
dem diftantia, & fj ifte motus linez
CA in infinitum duraret , etiam linea
CD in infinitum ab AB diftaret, .adeo-

ue nunquam cum illaconcurreret: un-

e jam certo concludere licet lineam CD
hoc modo generatam lincz AB effe pa-
rllelam. ~ ~ ' C

Deinde cum jam conftet lineam CD
non pofle magis in uno punQo ad li-
neam AB accedere aut ab illa recedere
quam in alio, fequitur lineam CD ad
lineas CF, CA habere 2qualem inclina
tionem . adeoque per delinitionem Perq

, B D pens
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pendiculacis angulum DCA cffe reGum,
& zqualem angulo CAB qui pofituseft
geGus; adeoque duos angulos interiores
ACD. CAB fimul fumtos effe zquales
duohus re&is. 1d quod natura paraliela-
jum AB. CD hag ratione defcriptarum
pmnino requiit,

Al

B[ —Se————D

K, \G

$ecunpus Moabus,

Ad linex KL punGum A concipia-
;:1: fata linea AC perpendicukaris, que
licet in infinicum producatur, nungquam
fnclinationem quam ad AXK, AL
‘i'ﬂa autem atrimque zqualiseft) mutabk.

‘ ' cum
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¢iim mgufi quantitas non in majori ved
minori lineatum longitudine , fed id
majoti vel minori inclinatione confiftat.

Deinde ex aliq quovis pun&o B cogis
, temus dnci lineam perpendicularem BDj
qua eriam licet iufinite protrahatur , nim-
guam aliam acquiret inclinationem ab ill4
quam jam habetad lineas BK. BL.,
Cum jam linea AC in infinitum pro<
du@a non poffit alcendere verfus {ape<
tiora nec defcendere verfus inferiora: fi-
militer linea BD etiam in infinitim con-
tinuata nec altiora nec demiffiora peterd
poffit ; neceflatio fequitur iftas linead
AC. BD fempet fervaturas eandem 4
fe invicem diftantiam nec concurrete poflé
unquam ; adeoque juxta hant definitio«
nea illas effe parallelas,

36. Parallelogrammunt ¢ff fs
pura quakritatera cujus bina oppo-

o frraimera fum: paraiicin feu xquis
- difantia. - :
. 37. Cum wverd inparallelogramms
Diameter BD duiia fuerit, dues
gue reite CF. HK lateribus pés

rallele [ecantes Diametrum it th
| D3 "
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no eodemque punilo G, itaut ps-
tallelogrammum diftribusum it in
quatuer parallelogrammas illa per

ue Diameter non tranfit, [cil:
AG.GE. appellantur complemen-
ta eorum que circa Diametrum
confiftunt , wt HF.CK, ,

Postura ra
- 1. Pofluletur a quovis punite
A ad quodvis puncium B reciam
lineam AB ducere. o
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3. Et terminatam reiiam AB
incontimuswmreiia producére in €,

3. Et quoviscentro A & quo-

libet radio AB. AC. AD. AE;

circulum defcribere.

D3 2. Aﬁ
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AXIOMATA

1. Que funt eideim aqualia,
¢5 inter [¢ [unt equalia.

2. 5i equalibus equalia ad.
dantur , tota erunt equalia.

3. Si ab gqualibus equalia
demantur ;  vefidus manchunt
equalia. -

4- Siinequalibus equalia ad-
jebta fipt, tota funt inequalia.

§. Siab inequalibas equalia

ablasa fint ; religua funt ina-

qualia;
6. Et que ejufdem funt du-
plicia, snver e funs equalia.

Idem intelligendum de triplicibusy
quadruplicibus, quintapliicibus & fic in

infmitem,
e 7. B

e -, — s
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7. Et que ejufdem funt di-
aidia , inser [¢ funt Quqlia.

Nec hog axioma fe tantum reftringis
ad partes dimidias; fed etiam in tertiss,
quartis, in quintis & fic porroin infinitum
?uam habet veritatem, i

3. Que congmbnt fibi mutuo,
frer [¢ funt dqw[(a',

_ Si primo concipiamus lineam DB

fuperimponi linex AB, ita ut punfacx-
trema D. A.wt & E. B. coincidmt; fi-
militer ~omnia punGa intermedia lineas
DE correfpondeant emnibus  mediig
punQlis lineaz AB, procerto hine affercre
poffamus lineam DE effe #qualem li-
nez AB: quia omnes parteslinez DE

examuflim conveniunt cum omnibus pac- i

tibus linez AB.

 Peindg
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Deinde fub qualibet inclinatione ad
linez AB pun&um A ducatur linea AC;
fi jam ad linez DE pun&um D duca-
tur linea DF, itautinglinatiolinex DF
ad lineam DE, f{itzqualisvel fimilis in-
clinationi lincz AC adlineam AB: &
linea DF fit zqualislinez AC: & tum
angulus FDE fuperimponatur angulo
CAB, omniacorrefpondebunt’: fcilicet
linea DE cum AB, inclinatio cum in-
clinatione, & linea DF cum AC," Adeo-
que jam nop tantym linez congryunt fed
& anguli,

Si denique ducatur re&@a CB, ut &
FE, & una figura DEF imponatur al-
teri ABC : jam etiam tertinm latus FE
eongruct cum tertio latere CB; adeo~

N que
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" que totum triangulum DEF congriet

triangulo ABC : unde ncccﬂ'ano{equxtur
unum alteri efle zqualc

9. Totum fua pm‘te majus eﬂ

10. Omnes anguli's reits mt:r
Je funt equales. ..

11. Si in duas reftas AC‘
BD refta AB incidens interioves

ad cafdem: partes angu[a:
A‘BD Bdg duobus rectis mino-
ves faciat ; produlte dwe illere-
e tandem coincident inter f¢
ad cas partes, ubi funt ifts anguli

duobus reftis minores.

Cum in hoc Axiomate mentionem
faciat Enclides duarum lmearum coinci-
dentiz , & duorum interiorum angulo-
rum, facilinegotio patet illud ahquo mo-
do refpe@um habere ad Definitionem -
nearumn parallelarum fuperius traditam «
cumque in ifta definitione nec teria he-a

n
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nea incidens , nec duo anguli. interiores
occurrant , fatendum ingenue erit, hu<
jus Axiomatis lucem in primo intuitu non
apparere tantam,quanta in przcedentibus
ftatim affulfit ; imo quanta etiam in omni-
bus communibus fententiis requiritur..

. %od fi vero in memoriam revoce-
mus fupra allatos modos generationis pa-
rallelarum ,  puramus -inde hui¢:A xiomati
multom affundi poffe claritatis, Symaous
Ex: Gt: fecundum. o .

A -

-

4

N
b \e

. Tbi quippe vidimus lincaa parallelas AC;
BD ex fua natura & generationis modo re-
wirere ut duoangult CAB. DBA fint re-
is hoc efk itius paraljelifini non alind efe
dimentiom quani eum . apgulus u;g

: A
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ABD fit refus; (quod femper fuppor
nimus) ut alter BAC.ctiam fit reGus : a.
deoque ut linca AB diculariter in
l?;:gm AC cadens aic;p:ix: perpendicu-
laris ad alteram BD. :
$i jam ex punGo A inifralineam AC
ducatur alia quehbet ut AE; ita utane
ulus BAE, fitminorrefto: illanecefw
io {i producatur magisac magis debee
xced«g ab AC: tq!:xa'xg‘;lias deberet aut
efle parallelaipfi AC, autiterum inalio
puncto cumipfa concurrere; mon prius,
quia -hsbet pun@um A commune adeo-
que in illo concidunt ; nom poflerius
quiatum duz rez {patium comprehen-
derent , quod repugnat Axiomi fequenti.
Cum manifeftum panc fitlineam AE
magis ac magis recedere ab AC, ctism
patet illud non pofle fieri nifi illa magis
ac magis appropinquet ad alteram paral-
lelam BD; quodtamen in infinitum abf{-
concurfu fieri minime .poffibile cfty
z:cnim unius linez pan@um A abaltering
linez pun&o E ad quamlibet diftantiam
remotum efleconcipiamus ; & 2 puale
A verfus E ducepe incipiamus lincam ali-
puam brevem ; illa fi producatur, adeo-
g0 b AC magis e mege secedts
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neceffario ad pun&um E magis ac ma-
gis- accedet, donec ‘tandem porro. pro-
du&a perillud punGum Etranfeat.
. Si enim impoffibile fit ut per E tran-
feat, ¢ duobus unum verum eft; aut 2
puncto A, ad E. .non pofle ducilineam
ream, quod repugnat poftulato primo
aut lincam AE, fi quam proxime ad
pun@um E pervenerit, aliorfum fe de-
terminareadeoque fe fle@ere; quod non
poteft effe nifi ex réQa fiat curva: quod
sum eft contra Hypothefin. ‘
- Duz tamen adhuc difcutiendz reftant
difficultates, quz linearum AE, BD ne-
ceflarium vacillare faciant concurfum.
. - Primaeft, quod Hyperbola & re@a,
Conchois & reta, duz Parabolz zqua-
les circa eandem diametrum , fimul in
infinitum produ@2 nunquam concurrant,
Quz tamen difficultas evanelcit fi con-
fideremus illas lineas efle extza genus li-
nearum, de quibusagit Euclides in hoc
Axidmate; exprefleenim tantum logui-
tur delineisre&is; com Affymptoti fine
(faltem altera) ex lineis mixtis, -
Alrera difficultas oritur ex. Clarifimi
Bettini duabus re@is (in Apiar. 3. & £-
gario Tom., 1, pag. 354.) quz licet in-
' ternos

L]
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ternos angulos duobus re&is minores effi<
ciant , ﬁg producantur tamen’ nunquam
coincidant.

Sed nec hoc noftri Axiomatis eviden-

 tiam & veritatem labefaGtare poteft. Cum
" iftz linez non fimpliciter feu tanquam a

puntto ad pun@um, fed cum certaqua-
dam conditione, fcilicet adjun&a pro-
portione producantur. Quz proportio-
nalis lincarum produ&io hic nullum
omnino habet locum. '

12, Due reite [patium non
comprehendunt, '
13. Owme totum ‘eff equale
omusbus  fuis  partibus . fimul

Jumptis,

Quoniam majoris perfpicuitatis gratia
Mathematicis in more pofitum eft, ut
veritates quas demonftrandas fufcipiunt,
diftin&is a (e invicem comple&antur pro-
pofitionjbus ; notandum eft hafce propo-

fitiones dividi in Problemata & Theore-

mata,
Problema eft propofitioin quaaliquid
T E 3 Pra-
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proponitur efficiendum, *& conclufionis
formula fewper talis eft: Quod erat fa-
ciendum, .

Theorema eft propofitio in quapro-
prictas quedam aut veritas de aliqua re
jam fata & in ﬁﬁura jam conftru&a,
proponitur demon:

monftrandum,

Corollarium eft confectarium quod ex
fa®a jam demonftratione tanquam lu-
crum aliquod colligitur.

Lemmaeft demonftratio l_{:rzmiﬂaz ali-

_ cujus, ut quzfiti demonftratio clarior

Probl. 1.

evadat & brevior.

Prorositjo. L.
Snper data ve&a terminata AB trisngu-
lum aqualaserum conflituere.

randa: & conclufio~ -
nis formuld femper eft. Quod erat de--
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CONSTRIICTIO

L. Centro A radio AB, *de- .rod 5 5
fcribe circulum BCE.
IL. Centro B, eodem radio
BA, *defcribe circulum ACF.
3. Ex pun&o interfettionis
C ® ducre&as CA.CB. bPofk 1.
Dico triangulum ABC effe -
qmlatcrum -

" DEMONSTRATIO,

-AB » AC. :

BA o BC C €Defirg.
Ergo AC » BC,, (_1 | -Mx-!- '
Adeoque tnanguh:m -ABC eft

* zquilateram. Quod erat facicns *Delas
dum.

Pros



#o Eucrip1s
Prorositro. II.
pbr Ad datum punitum A date

refte BC aqualem retam AF
ponere. L

CONSTR.IICTIO

1. Dugatur a C ad A recta
h?oﬂ ., C A
peL 2. SuperCA b fiateriangulum
zquilaterum. CDA.-
3. Centro C, radio CB de-
¢ Pt 3. feribe © circulum,
aret.2. 4. Latus DC ¢ produc ulque
, ad Circumferentiam in E.
¢34 Centro D radio DE ¢ de-
feribe arcum circuli EF.

6. De-

W e e e
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6. Denique latus DA £ pro- frt 1,
ducufque adiftum arcum in F. .
Dico lineam AF cfle zqua.

Jem datz BC.
DEMONSTRA'_I‘.IO. ‘
S DF » DE. g - & DeLts
DA » DC. h. b et
AF ® CE.i. = iacs
.quUi BC 0 CE. k. - kDefrg,

El’go AF BC. I. Q.E.F. "4+

] PRO\-
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ProbL 3 Prorosirio. Ill.

Datis duabus retis imqu4-'
libus A ¢S “BC ; de wajori BC mi-
nori A equalem nb’iam ‘BE de-
trabere.

CONSTUCTIO..

1. Ad linex CB extremitatem
«2 1. B, fub quolibet angulo, * pono
re&tam BI) zqualem minon A.
prot. ;. 2. Centro B radio BD bde-
fcribo arcum circuli, fecantem re-

&am CB in E.
Dico lineam BE efle zqua-

lcm ipi A,

De-




£
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DEMONSTRATIO.

<Quia funt
BE o BDc. radii  ejuf. 2%
dem circuli.

AtquiA 0 BDd 4Per con-
ftru&tionem.

Ergo BE ® A. d. QE.F, 444

Fa PRod
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ProrosiTio0. IV.

Tt i in triangulis ABC. DEF,
unum latus eAB, usiDE: ¢35 °

alterum AC.alteri ‘DF fit equa-
de; ut & anguli A. D iftis la-
2eribus contents fint aquales : E-
rit quoque bafis BC aqualis EF ,

angulus B angulo E:uwo
ipfi F5 €t triangulum ABC «-

qtmle triangula DEF.

A D
DEMONSTRATIO.

Concipiamus Triangulum
DEF fuperimponi triangulo
ABC, ita ut punétum E cadat
N - n

-

.
e T il e ® e
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in B, & latus ED fuper BA;
quando punétum D przcife ca-
detin A, quia latera AB & DE

-dantur .2qualia.a

Deinde latus DF cadet fuper
AC , quia anguli BAC. EDF
ponuntur zquales. 2 _

Denique pun&tum F neceffa-

rio cadet in C, quia latera AC.

DF funt zqualia. a

Ergo pun&um E idem erit
cum B; & F-cum C. Ergo li-
nea EF congruet cum AC, a-
deoque ipfi érit zqualis : &
omnes anguli congruent, ut &
tota triangula: quarc illa func z-

qualia. 2
Q E. D.

_ F 1' PR o+

aAxn &
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PROPOSITIO. V.

Teons 1o fcelz.r Trianguli ALC qui zzd
bafin funt anguls ABC, ACBin-
ter fe funt aquales,

PREPARATIO.

Per prop: 9 fequentem (quz
ab hac non dependet) angulum
BAC divide bifariamre&ta linea
AD

i - D E-
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DEMONSTATIO.

InTriangulis ADB. ADC.

Latus AB » AC. per ipfum
triangulum.
Latus AD, utrique commune a-
-deoque fibiipfizquale.
Angulus BAD 0 CAD percon-
ftrutionem. |

-

Ergo angulus ABD 0 ACD.
+-Q. E.D. a4l

COROLLARIUM I

Omnetriangulum zquilaterum
¢ft zquiangulum. :

COROLLARIUM IL

Siin triangulo Ifofcele vel zquilatero s
ABC, linea AD bifecetangulum A, il-
laetiam oppofitum latus BC bifariam di-
videt; wt& ipfi BC perpendicularis eric:

Pro-
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Theer. 3. PRoposiTIO, VI

A Si trianguli ABC, .

duo anguli ABC, ACB.
inter e equales fuerint;
lateraaqualibys angulis
B c oppofita AB. AC. etiam
inter fe exunt aqualia,

DEMONSTRATIO.

Autelt AB < AC.
Auteft -AB > AC.
Auteft AB 0 AC,

Ponatur AB « AC.-

Abfcindatur DB 20 AC, tumdu@a:

DC, eritin A lisDBC.ACB.
Latus DB 0 AC. per conftrud:
BC 0 BC. feucommune,
#4 L AngulusDBC 0 ACB.

1.4

-

Ergo erit? A lum DBC 0 Alo
ACB, fc: pars & totum. Quodeftab-
furdum; adeoquenon poteft efle AB

et

Par




L 1BER PrIMus. 49

Ponatur deinde AB > AC.

~ Nec hoc pofle effe eodem
_modo probatwr ab AC ab-

{cindendo partem zqualem.

lateri AB.
'Adcoque cum néqu,catcﬂ'c

AB < AC.

_ Nec AB > AC.
Neceflario erit AB » AC,

SCHOLIUM.

Non mius forfan quibuf-
dam arridebic demonf}ratio
quam inverfo parumpefpro-
pofitionumordine hoc modg
propagemus, '

G Pr:e-.
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A
B b C
PR EZPARATIO.

Angulum B4(, utante
divide bifariam recta 4D.

DEMONSTRATIO.

Intriangulis ADB.ADC.
- Latus AD utrique commune
fibi iph eft 2quale.
Angulus B o C, per propofi-
tionem. )
Angulus BAD 0 CAD per
conftru&ionem, |

’ Erge
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Ergo per 26 fequentem
(quz ab hac non depender)
Latus 4B » AC. Q. E.D.

COROLLARIUM.

Omne Triangulum xqui-
angulum cﬁxquilaterum. :
]

G:2 Pro-
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Proprosit1io. VIL

ik Si a lince eAB extremita-

tibus A. B. ad datum aliquod
punitum C dulle fuerine due

linee AC. BC. extra illud pun-
tum ( nullum datur alind pun-
étum, adquod ab A & B due
linee poffint duci, que jam du-
Gis lineis AC. B fint aquales.

C_ D

De.
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DEMONSTRATIO.

Si tale pun&um contendat Ad-
verfarius dari pofle : dabitur vel
extra vel intra triangulam ABC.
vel in alterutro Jaterum.

Ponatur extra triangulum in D.
Du&i CD. erit in triangulo

ACD :

Latus AC 2 AD. juxta Ad-

verlagum.

Ergoangulus ACDX, ADC; .4 ¢
quicademlitera O infigniantur.

Deinde in triangulo BCD.
Latus. BC 2 BD. iterum juxta
Adv.

ErgoangulusBCD 20 , BDC
quj eadem litera P notentur.

Jam angulus O, a parte {ini-
ftra eft major anguloP, adextra
vero minor ; quod eft abfurdum.



5?4. EucLip18.

Atqui cadem demonftratio
obtinet 1n omnibus punctis extra
triangulum. '

Ergo nullum omnino extra
triangulum datur talc pun&tum.
Ponatur intra triangulum in D.

/

C

A/Latus AC AD)juxta Ad.
\LatusBC 0 BD./verfarium.

Ergo AC .|.CBX0 AD .- DB.
contra {equentem propof. 21. quz ab
hac non dependet. ‘

Cum jam eadem demonfira-
tionis
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tionis forma applicari pofit o-
mnibus punctis mtra triangulum
ABC. |

Sequitur nullum tale pundtum
intraillud dari.

Ponatur in alterutro latcrum
AC. BC.

~ Nec ibi illud pun&um poteft
inveniri , quia tum pars foret,
zequalis fuo toticontra AX. 9.
Ergo univer(im concludimus
extra pun&tum C nullum omni-
no aliud dari pofle, ad quod duz
linez zqualesipfis AC, BC duci
queant. Q. E. D. o

G 3 Pro-
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Prorositio VII.

Si duo triangula AB(. DEF
Teors- duo latera AB. AC. duobus la-

~ teribus DE. DF. xqmzlia ba=

beant , alterum alteri: vt &
bafin BC equalem bafi EF. llla
ctiam angulum A qngulo D «-
qualem habebunt , [ub equali-

bus reflis contentum.

DEMONSTRATIO.

- Triangulum ABC fuper-
ponaturipfi DEF, ita utba-
fis BC congruatbafi EF, tum

: ‘ pun-
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punétum A cadet in D. &
latera AB. AC congruent la-
teribus DE. EF. item angu~-
Ins BAC congruet angulo
EDF. Ergo *erunt anguli
xquales. . ‘

Quod fi vero Adverfarius
contendat punétum A-cadere
extra D; tum fequeretur ex-
tra pun¢tum D, dari aliud
punétum, ad quod abexere-
mitatibus E. F. linez du pof-
~ fent duci quz ipfis ED. FD
jam. duétis eflent zquales:
quod eft abfurdum. ° b L

3 Az 8.

R Pro-
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x 3.1
bl

seL Ergoangulus DAF D ¢EAF. Q. 1(5: F
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ProrosiTtio0 IX.

Datum angulum rectilineum BAC bifs.
yiam fecare,

CONSTRUCTIO.

1. Ex lateribus 4B, 4AC ablcinde
* partes xquales AD. 4E. .
2.eSuper ducta DE conftitue b trian-
gulum zquilaterum DEF.
Ducre@am 4F.
Dico illam bifariam dividere angu-
Jum B4cC. ,

DEMONSTRATIO.

InTriangulis ADF AEF,
Latus AD 0 A4E )per conftru@io-
Latus DF 0 EF ’'nem:
Latus AF )0 AF, quiautrique com-
mune,

-
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COROLLARIUM.
Hinc patet methodus datum angulum
Jecandi in aquales amgulos 4. 8. 16. ete,
fingulas nimivam partes iterum. bifariam

dividendo. '

SCHOLIUM.

Poteft autem propofitionis conftruitio boe
wodo in compendium, vedigi.

1. In laseribus AB. AC, [ume aquales
AD. AE. -

11, Centris D E, - quolibetumque ra-
dio defcribe duos arcus [einterfecantesin F.

Quo fato reta AF angulum BAC bifecabit.




Probl. s,

arnl

b 9. I.

6o EucLipis.

ProrosiTtio X.

Datamrectamterminatam GH
bifariam fecare.

{
4

CONSTRUCTIO.

1. Super data GH conftitue * trian-

gulum zquilaterum GAH,
2. Angulum A divide b:fanam b re-

®a AF.
Dico illam lineam GH dxvxderc bi-

fariam,

DEMONSTRATIO.

In Tmngulxs AIG. AIH.
Latus GA 20 HA. per conftru-
Qioneim.

Latus

m—— L

Ry s
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Latus AI 0 Al, feu utrique com-

mune, ,
Angulus GAI 0 HAIL per con-

. ftru&ionem,

Ergo ¢Bafis GI 0 IH: adeoque linea ¢ 4L
GH'feQaeft bifariam.” Q, E. F.-

sCOL1IU M.

o, A - Hujus ope=

-~ (‘%._. rationis  etiam
tale eft compen-
dinm.

Centris G &
H, equali 1a-
. dio utrinque de-

i | ‘feribantur avcus
G H e imeifecantes
. ing & F.,
Tum 1e¢dfa
AFy  bifecabit
reitamGH in I,
. s Notandum e-
4 tiam pro fequen- .
b L 1 propofitione
redtam AF effe
perpendicularem ipfi GH ex punéto dato 1
HLTIMque excitatam. '
H; PR o-
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Prorositio XL~

rrots. . Datareita DF a paniio Iinea
dato perpendicularem 1Aexcitare.

A

CONSTRUCTIO,

1 A pun@o 1 utrinque fume 3 partes
inter [e zquales ID. IE.
brl 2. Supertota DE conttitue b triangu-
lom zquilaterum DAE. -
3. Ducream Al
Dico illam effe perpendicularem
qnafitam. :

DEMONSTRATIO,
In triangulis AID. AIE.
Latus AD 0 AE.\ perconftru@io-
Laws ID 0 IE >nem.
Latwws AI 0 AL '

23. L

T Ergo Angulus AID 02 AIE. Adeo-
. D‘ 1o, T Alelt quzfita b perpendicularis.

' Q. E. F

i Pro-
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Prorostitio XIL

Ex dato puntto A ¥%*
g, extralineam DE , ad
\_ipfam lineam perpen-
dicularem ducere.

CONSTRUCTIO. e

1. Centro A taliradio defcribe 2 cir- 4 pog. 5.
culum ut re@am datam fecet in duobus

punétis D. E.
2. Ducbre&as 4D. 4E. " bPofl.x,
3. Lineam DE ¢ divide bifariam in ¢ 10. 1.
" pun@o L.

Dico ductam A1 effe quz(itam per.
pendicularem.

DEMONSTRATIO.

In Triangulis AID. AIE,
Latus AD 20 AE. quia funtradii ejuf-
: dem circuli.
Latus ID 0 IE. perconftru@ionem, -
Latus A1 0 Al S

Ergoangulus AID 20 4AIE, Ergo AT,
Fﬂ quzﬁta ) Perpendicula;tris. Qi’E!: f e De'cr;o,'
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~Prorositio. XIII.

(#m refia lmea EB fupra
restam ((D confifiens , angulos

acst: aut duos reflos aut duo-
bus rectss aquales efficier.

Theor. 6,

- A

L
C B D
DEMONSTRATIO.

Re&aEB cum DCautfa-
citutrimque zquales, adeo-
spetre. que * duos rectos; aut non
;lacit.

Si

e — e .
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Sinon facit, ex punéto B ex-
citetur ® perpendicularis BA : bt
cruntque duo anguli O & P
- Q finguli re&i adeoque
- O-+P-+Qo2R.
- Atquiang'S 20O -P.

Ergo § - Q @ 1Re&is. -
| - Quod E. D.



Theor. 7.
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Prorcsi1T1 0 XIV.

St ad alztu/us refte AC pun.
Gum Cduzerete ‘DC.CEnon ad
ea[dem partes duite angulos qui
funt deinceps O & S duobus reltis
aquales fecerint s in diretum e-
runtiflzrecte, hocef} ‘DCE erit
unarecia lmea.

DEMONSTRATIO.
Si Adverfarius contendat lineam CF,

~cum CD non facere unam lineam re-

&am, utique aliam affignare nobis de-
bet; illa autem affignabitur vel fuprali-
neam CE vel infraillam, .
Sit primo fupra CE. ut CF.
Jam anguli O ._l-. P 0 2 Rettis.

;uxta '
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juxta Adverfarium.
Atquianguli O 1. S 0 2 R. per pro-
. pofitienem,

Ergo2 O }.P 0 O .S, Etdem-
to utrinque angulo O remanet bP 0§,
Pars & totum quod eftabfurdum <.

Et eadem demonftratio habet locum in
omnibus lineis quae poffunt duci fupra
CE. Ergo nulla poteft duci linea fupra
CE, quzcum CD faciat lineam reGtam,

Sit deindeinfra CE. ut CG.
Tumanguli O 1. T 20 2 Re@is. jux-
ta Adverfarivm.
Atqui O -L.SX = R. pzr pro-
pofitionem. .

ErgodQ - T 3 OLS. Etablato

utrinque angulo O remanet T 0 S. To-

tum & Pars, quod ¢ eft abfurdum,

Etcum eadem demonftrationis forma

obtineat in omnibus lineis qua poffint
“duciinfraCE: fequitaretiam nullanrin-
fra CE pofle duci. qua.cum CD facit li-

neam re@am, Unde concludendum erit.

ipfamlineam CE cum CD facerereQta
DCE. Q. E. D. -

AL 12
bAz. 2
cAx 9.

dAx 1,

CAr g,

Ia’ Pro-’
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. ProrosiTi0. XV.

Si due refe eAB.CD Je invi-
cem [ecent , angulos ad verticem €
oppo[ itos , feilicet E ¢ P equa-
les inter fe facient.

Theor. 8.

DEMONSTRATI1O.

_ Anouh E+Ox» 2R>
o Angull P+O022R

bae s Ergo® E+anP+0

ablato utrimque O.

C
‘A‘.;. ’p Pt ‘ Co-
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COROLLARIUM. L
Duz re&x{ecantes{fe mu-

" tuo ad pun&tum interfectio-

nis quatuor angulos faciunc
quatuor rectis 2quales. -
COROLLARIUM. Ir,

Omaes angulicirca idem
punc¢tum conflituti xquales
funt quatuor rectis.

I3 Pro-
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a'r0. 1.
bl‘oﬁ.x

ndinadl
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Proprositio. XVI.

Trianguls A‘B[ uno latere
Bed produtto in E , externus
angulus EAC utrolibet interno
& appofizo C vel B major eft.

PREPARATIO.

£ 3

1. Latus A C bifeceturinF. *
2 Du&ta BF producatur b in
G} utBF fitoFG.
3. Ducatur AG.
: DEMONSTRATIO.'
Jamintriangulis BEC- AFG.
' : La-
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Latus BF 2 FG\ Percon-
Latus CF R AF/tru&io-

nem.
Angnlus BFCx AFG.perss.I.-

Ergoang. "FCB 0 FAG. per4. 1.

Atqui totalis EAC externus
major FAG.

Ergo idem EAC ctiam major
FCB.1.C.

Eodem modo bifecando latus
AB procedatur , & probabirur
angulum externum DAB majorem
effeangulo ABC.

Atqui angulus DAB 0 EAC.

15. L

Ergo EAC etiam eft majop

quam ABC. {.B. A
\Q_E D.

Pro-
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71‘ Eucriprs
ProrosiTio. XVIL

Trianguli ABC duo anguli B.
T. vel alis quilibet , quocunque

~ modo fimul fumpti , duobus re-

Elis fume minores.

"DEMONSTRATIO.

Produ&o latere BC in D.

DuoanguliO-T 02R.13.1.
Atqui O < B. 16. L.

Ergo B4-T > 2 Re.
Simili modo demonftratur
alle
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angulos A -~ T efle minoges

ooy

feu ~' duobusReétis. ~ *

COROLLARIUM. 1.

In omni trxmgulo cujus a-‘
nus angulus fuerit rectus vel
obtufus, reliqui funtacuy.

COROLLARIUM IL
Omnes anguli trianguli
aquilateri; & trianguli Ifo-
fcelis anguli fuprabalim funt
acuti. '

K ‘ Pros
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Proros 1/*'1'0.' XVIIL
Vit Omnis Tmngalx ABC maxi-

m laters A opponitur maxz-
mus angulu: ABC

DEMONSTRAT!O.

Angulus ABC eft < C.
A majorilatere'AC abfcinda- -
tur AD 0 AB.
51 Ergoangulus ABDOP.2
bl - Awqui P < C.°

.. ErgoABD < C,

Adco-
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Adeoque totalis ABC erit

multo < C. S
Angulus ABC eft < A..

A mazimo latere AC abftinda-

- tur CE 0 CB.

Eritqueangulus EBC 00, © %
Atqui O < A, 4 4%

Ergo EBC- < A.

Ergo totalis ABC eric multo
Undejam patet angulum ABC
efle omnium maximum. Q. E.D.



}6‘ ‘EucLibe

o4 C L . .
Prorositio. XIX. -
o I omni triangulo ABC maximo
. angulo B opponitur latns maxi-
. mum. AC. - B '

"DEMONSTRATIO. j

Autlatus AC eft 0 AB. ]
Aut AC 5 AB !
Aut . AC < AB. '
Si Adverfarius ponat ACo

a5 AB, erit aangulus B C. quod
eft contra hypothefin.

r
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Si verodicat effc AC > AB.
eric bangulus B 5 C : quod®® 1t
iterum eft contra hypothefin.

'Ergo.'ﬂ;qﬁit‘ur latus AC effe <
AB.

Eodem modo demonfratat
AC efle < BC. -
Ergo abfplute latus AC eft
maximum. Q.E.D.
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ProrosiTio XX,

e Trianguli 4B duo later [fed-
" edB. AC. aut abo quocunque
modo fimul fumpta reliquo B[

Junt majora.

b

A
B
_PREPARATIO.

1. Latus AC producatur in D ut fie
AD 0 AB.
2. Ducatur DB.

DEMONSTRATIO.

In Triangulo DAB, latus. AD. 0
AB per conftru&. , :
Ergoangulus ABD 0 D. -
Atquiangulus CBD < ABD.
Ergo angnlus CBD etiam < D.

Adco-
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Adeoquc latus DC hac eft duo la-
tera BA 1. AC. funt 3 majora tertio 3 19. .
IRCKC Bc-. . ‘ Q E. Do' '

SCHOLIUM

Propofitionis liujus veritas immediite
fluitex Archimedza linee Re@z defini-
tione; Ad oculum enim patet viam per
quam lineafra®a BAC a B ad C du&a
eft diverfam effe, a via linece BC, quz
ftatuitur reGa. B

Ergolineare@ta BC eft omnium mi-
nima, quz a B ad C potefl duci.

Adeoque etiam linea re@a BC erit >
linea fra&a BAC., .

- QED -

- Proa
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Prorosi1Tio XXI.
wteo.  Siaterminis wnius lateris BC
“  ntra trmngulum ]ungamur due

' refte B'D. ((D:be lateribus tri-
anguli BA. - AC minores quidem
erunt ; majorem vero’ angulum
BDC. g:orztmcbuﬂt. o .

DPEMONSTRATIO,

Pars L
Produ@a BD in E erit in trxangulo
BAE,
(BA ~- AE < BE.

a0 L.

EC » EC.
BA .l AC < BE.LEC. |

Deinde in Tmngulo DEC.
DE 1. EC <€ DC.*¢
¢wl  App » BD.

©

b Ax. 4.

BE
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BE ... EC <BD-}-DC. adAn g
Atqul fupra BA -}~ AC < BE

1
_"1‘

Ergo BA AC multo < BD
~ DC. + ’ '
Pars IL

Externus angulus BDC < DEC.
interno. ¢ 16.1.
AtquiangulusDEC < Ainterno.f  fi6.n

———

Ergo angulus.BDC multo < A,
QE.D,



€2 Eucripis
Alia DEMONSTRATIO. .

PARS TI. Ducre&am ADO.
Intriang. ADC ang. R < Q. ¥
Intriang. ADB ang. D < P.
Ergo per 19. L
Latus AC <« DC. }A

Latus BA < BD.

pa—

Latera BA —— AB <BD—}-DC.

Quod autem angulusR fit <Qficpatet. Pro~
ducatur AO in E, ut fiat CE 30 CA. Triang,

av.1. ACEettliofceles. Ergoang. Q J0E 4 Atquiexd
% ternus R <interno E & ErgoR < Q. Similiter

b6 L probatur efle D 4 P
PARS Pz
Ang. S < '

A{Ang. T<QF¢

#1613

Ergo




-,
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Ergo § = T <« P——Q.
Hoc BDC <« BAC,

Vel aliter boc modo.,

Pars L

Per Archimedzam re&z linez defini-
tionem linea BOC eft omnium breviffi-
ma, quzaB ducipoflont ad C. Ergofi
aBad C per aliam viam ducatur linea five
incurvata five fraGa,ut BAC, vel BDC.
neceflario illa viaerit major. Patet autem
ad oculum quo puu&um' fra&ionis ma-
gis a linea BEC recedat , €o viam per

quam iftalinea procedet effeetiim longio- -

rem, adeoque etiam lineam effe majorem.
Atqui pun&um fractionis A magis ali-
nea BOC recedit quam D. Ergo linea
BAC erit major linea BDC, -
Pars IL

Per propofit 3z. 1. (quz abhacnon
dependet.) '

Omnes anguli triang. DBC 20
omnibus ang, trian. ABC. S

Atquiang. DBC +DCB >/

ang. ABC1.ACB.

" Renfancbicangulus BDC <BAC..
L 2 Pxo-

v
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ProrosiTtio XXII

Ex datis tribus reflis <4, B.
C. quarum due quelibet tertia
Junt majores - Triangulum con-
/Iimm.

Probl. 8.

» FL K@ XK

' CONSTRUCTIO.

1. In infinita linea DH,
lineisdatis A. B. C. {fume =~ .
quales DE.FG.GH.

2. Centro F & radio FD
defcribe CirculumDI, & cen-
tro G radio GH circnlum HI.

3- Ex puncto interfectio-

nis], ducanturtc&azll? IG.
Dico




- —

.Ll BER PriMus. 8¢

Dico FIG efle triangulum
quxﬁtum.

DEMONSTRATIO.

FI 2 :DF » A\ Per con- *Des.

FG » B. trutio.
GI 0 *GH » C/nem. bDefrg;
Q‘Q E. F.

L;  Pre
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PROPOSITIO XXIII.

Ad date refle AB vinSum

Probl. 9.

( angulo vetilineo DEF )egua-
lem GCB efficere.

1. In re&tis EH. EI fume
duo pun&a D. F. illaque jun-
ge recta linea DF.

et 2, Tum *fatad punGum
C triangulum GCB, habeos
latera zqualia lateribus trian-
guli EDF. :

Dico angulum GCBef-

{e zqualemiplt DEF.
: ' De-

y
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DEMQNSTRATIO.

In triangulis GCB. DEF.

Latus GC 0 DE, Per con-
Latwus CB p EF>ﬂ:r £tio-
LatusBG 0 FD/nem.

Erg6 *angulus GCB © DEF, bs.1

'QE.F.

Pro-
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88 Eucriprs

" Prorositro. XXIV.

Si duo triangula BAC. BAD
duo latera B A. A( duobus BA
AD equalia habuerint. alteram
alters unum vero triangulum ba-
bear angulum iftss lateribus con-
tentum BAC  majorem altero
BAD ; babebit quoque bafin

| _ B( majorem bafe ‘BD,

PRAPARATIO.

1. Centro A per C dcferibe
‘ cir-




LiserR PrRimus. e

circulum, is tranfibitper D, cum
AC. AD ponuntur zquales: Et
BCcadit fupra D.

2. Ducaturreéta DC.

DEMONSTRATIO.

In Triangolo ADC.latus AD
ponitur zquale AC. ergo angu-
lus S Q.
© Aequi S < O.

Ergo Q < O.

-

Adeoque T multo <O.

Quare cum in triaﬁgulo BCD
angulus T fit- < O erit latus feu

Balis BC major *bafi BD, - a1g.1
Q.E.D.

M Pro-
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PROPOSITIO xxv.

Theoe Si duo triangula ABC. DEF
duo latera AB. AC duobus late<
vibus DE. DF aqualia habue-
rint alterum alters; unum vero
triangulum babeat bafin ‘BC ma-
jorem altera EF : babebit quoque
angulum A majorem D,

VAV

DEMONSTRATIO.

Siangulus A non fit < D,
Eritvel A © D,
velA > D.

e el



Liser PriMus. gr

Si fit A © D, erit bafis -
* BC 0 EF. contra hypothe- 141

fin.
~ Si vero Az D erit Pha- b1
fis BC = EF. iterum contra
hyp. .

Adeoque fequitur effe angu-
lum A <D.

' Q; E.. D,

Mz Pro. |



‘Theor.
17.

a4l

bAx L
€ AX. 9.

92 Eucripis
PROPOSITIO XXVI

Si duo triangula dues angtlos duobus an-
gulis equaleshabueriut  alierum alters , &
unums Latus um lateri aquale s five quod ad-
jacet equalibus angulis, (ive quod ani equa-
Lium angulovam [ubtenditur 5 1lla & reliqua
latera religuis lateribus aqualia habebunt,
alterum alteriy & reliquum angulum reli-
quo argulo, ' '

D A
G

e 1) C E GP®F

DEMONSTRATIO,
In Triangulis ABC. DEF fintanguli B.E. ut&
G, F,zqualcs.
Sitque primo BC 0 EF, {c: latera adjacentia.
siDEnonfit D1pfi AB; fit DE ¢ AB, &
abicindatur EG X0 A B, & ducatur GF.

Tum eritin TriangulisGEF, ABC.
Latus GE 30 AB per conitru&tionem.
Angulus E )0 B} Per propofi
Latus EF 0 BC !tonem.
Ergoa angulusGFE J0 ACB,
Atquiangalus DFE 30 ACB per propofitionem.

Ergo bangulus GFE CO. DFE, pars & to-
tun, quod cttcabfordum.
. L Ergo

%

. -

. S——a,
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Liser Primus. o3

_ ErgononpotefteffleDE < AB,
Et eodem modo probatur DE non pofle effe
minus latcre AB: ) .
Ergo DE X0 AB, adeoque triangula ABC,
DEF fe habent juxta 4. Et omniareliqua funt

" zqualia,

" Sitdeinde AB D0 DE, filicet latera oppofits,
Si non fit EF J0 BC, fit EF < BC, &
ablcindatur EG 30 BC, ducaturque DG.

Tam eritin triangulis ABC,DEG.
Latus AB 0 DE |\ per propoﬂtione#n.

Angulus B O E 1° |
Latus BC X0 EG per conftru&:

Ergo d Angulus ACB J0 DGE. ;
Atqui angulos ACB 00 DFE per propofi-
tionem. ; .

Ergo angulus DGE 0 DFE, quod eft abfur-
dum, cum DGE fitexternus, qui.intesno DFE
majoreft ¢ :

Ergonon poteftefle EF < BC.

Eodem miodo probabitur non poffe effe
EF > BC.

Unde fequitur effe EF 0 BC: Adeoque’in
tringulis-ABC, DEF omniaper 4 effe zq&ali;.

M 3 Pro-

d4 L

e16. L
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ProrosiTio XXVIIL

theo. S i1 duas relias- AB. CD

* reta EF incidens angulos alser
nos P. R aquales faciat ; re-
éle erunt inter [e parallele.

i )
NG

B

A—\¢ |
>I

4 * |

C ')i\l)

’ . . F .

- DEMONSTRATIO.

Si non fint parallelz, coin-
| dent
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cidentputain I, & fiet trian-
gulum GIH. |
Tum crltangulus externus
P < Rinterno., 2161
Atqui per proPOC angulus

Quzx duo {imul vera effe
abfurdum eft. Ergo linea
non concurrent; adcoquc {une
parallelz.

PR.-,



Theor.
19.

%6 - EucrLip1s

Prorositi0o XXVIII.

Si in duas reltas AB. (D
refia EF incidens faciat exter-
num angulum O equalem interno
€5 ad eafdem partes oppofito 9 :
Aut fi faciat duos snternos ¢
ad eafdem partes P. 9. fimul
equales duobus reftis parallele
erunt inter fe refie AB. CD,

.' E |
. A\G
-
c— 5;1" D
\

" DE-
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DEMONSTRATIO.

PARS L

Angulus T 0 O,
Atqux Q 0 O per propoﬁtxonem.

Ergo T O QP . bAx. 1.
Adeoque linez AB. CD. funt pa-
rallele, © . el
PA R S 1L
Anguh o-.p 2 2 Reis. 4 dr3. 1

Atquz Q._... P2 Rc&xs per ProP.

Ergoeo_..PwQ-—T-P demtO eAxr L
utrinque P.

0 Q,

'.Ergo per partem primam hujus linea
AB. CD funt parallelz,

Q. E.D.

N PRro-’

a1
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" ProrosiTio XXIX

mheor, | S} 1B reflas pamllelas AB |
» (D refl4 EF smcidat.

. Alterni anguli T. 9 in-

zer /é erunt equales.
.2. Externus G, erit mqualzs
interno & ad eafdem partes op=

pofito R.

. Duo im‘mzi ¢ ad eaf-
dem partes T. R. fimul ernit
.xquale: a’uolms rectis.

r.
G-

A ;}K

C ‘;i’“\ D

R

De.
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DEMONSTRATIO.
® ks L L

Si angulus Tnon it 0 'Q,
erit vel major vel minor.

Ponatur T < Q.
P D Ja

Erit*TLP <Q.-+P, = sses
: AthlT+P :DbZRC&iS. br3. L

Ergo Q- P > 2 Reis:
adeoque linez AB. CD non
funt *parallela: quod eftcon- ,, .

tra hypochcﬁn.

N 2 -Dein-
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Deinde ponatur T > 9.
feu9 <T. >
R. R
9-+-R <T--R.
% Atqui @ +R® 2 Redis. ¢

"Ergo T+ R > 2Re&is*
“4* 1 adeoque duz linez °AB CD

pe—

- B
————— oo

non
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non {uat parallele : quod ite-
rum et contra Hypothefin.

Ergo eftangulus T &.
Quod €, D.

PARS IL

G - T » 2Red&is.
R -~L D2 Redtis.
S<Ergo. G-+ToR-- 9, sert
Atqui T Q. b h per pir-

tem I,

>F f13 1]

Ergo GoR. . - i Ax. 3.
PARS IIIL
G- T»2 Re&is. ¥ kuT
Atql]i Go R, 1 :ePcrzar-,
Ergo R - T 2 Redlis.

.D.E.
N 34 Pro-
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 PrROPOSIT1O XXX,

oo, Si due tefle AB. CD. fint
*- parallele ad eandem EF ; ille
erunt quoque inter [é parallels.

X

A -
A
. |

K

v omw

DeMoxsTRATIO.

- Ducatur per tres datas re-
&aslinea GK,

An.
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Angulus O  P. *propter az.1

| _parallclas AB. EF.

Angulus £ © D, proptcr
parallclas CD. EF..

Ergo ang O © .Q,alteml
Adeoque AB CD funt’inter ° "
{e parallelx.

ab

Pro-
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PROPOSIT‘IO. XXXT.

Pobxo.  Per datum punﬁi’ém G du-
cere lineam AB, que date CD
Jit parallela.

B

zxe. .
A \ .

c H D

. \ g
D
CONSTRUCTIO.

1. Ex pun&to G ad datam
CD ducrectam GH{ub quo-
libet angulo GHC. ‘
2. Ad linez GH punétum
£ 1 G fac *angulum HGBzqua-
lem angulo GHC. :

o ‘ Dico



i

| Liser PRIMus oy

| Dico BG productam effe
( ip €D parallelam.

DEMONSTRATIO.

Anguli alterni GH( HGB
funt zquales per conftru&tios
uem. Ergo “linek e4B. CD ba7.L
funt parallcle.

4

—— e e s —

l - | o] Pro;
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ProrosiTio XXXII.

Muesrss, A rianguli ABC umo latere
B produ&'o i E.

1. Externus angulus S duo-
bus internis ¢ eppofitis o4 > B.
equalss eff. ‘

3. Triauguls tres anguli A,
B. 0. fimul Jumpti duobus re-
Elis aquales funt.




Li1sErR Pr1IMus. toy

DEMONSTRATIO. °
PaRrs 1.

Du&a reGta CD parallela lateri BA )
erit.

AngulusP 20, A, alterno; propter 2 39 L

A' incidentem AC.

incidentem BE.

Ergo anguli P, Qhoc eft totaiis

S A - B. Q. E. D,

Pars =,
DuoanguliO-1.S0 2 Re&is. ¢
Atqui$ 0 A—{~B. perpartémI,

Ergotresanguli A—L.B.1.O D
2 Reds.

COROLLARIUM L

Angulus Q_0 bB. interno; propter b2 &

c 135

\

Omnes anguli unius triaugoli fune
#quales tribus angulis cojulcunque alte-

rius trianguli fimul fumtis; Et quando
duo {unt 2quales ducbus erit & tertius

zqualis tertio. :
02 De~

l
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COROLLARIUMIL

In triangulo Hofcele re-
é&angulo anguli ad bafin funt
femirecti. Et quadrari dia-
meter illius angulos bifariam
{ecat. |

-COROLLARIUM III.
Angulus trianguli 2quila-
teri elt una tertia duorum re-

- &orum, vel duztertiz unius
- reti.

. SCHOLIUM

Omnis figura redtilinea
dividitur in tot -triangula,
quot habet latera , demptis
duobus, & anguli triangulo-
rum conftituunt angulos fi-
- gure. -

: DE.

—
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DEMONSTRATIO.
- D

P

A B

Intra quodlibet polygonum ex: gr:
pentagonum ABCDE, fumatur ali-
quod pun&um F, ex quo ad fingulos
angulos ducantur re&tz ; & obtinebun-
tur tor triangula quot figurahabet late=
ra, adeoque hic quinquetriangula,

Cum autem unumquodque triangulum
contineat duos angulos reGos (per 32.1.)
quinque triangula continebunt 10 angulos
re@os; a quibus fi demantur angulire®i
quatuor circa F pofiti (15.1.) quiad figu-
ram non pertinent , remanebunt pro an-
gulis figur2 6 anguli redi. ’

Cum jam duo anguli re&i continean-
tur in unotriangulo, 4 eruntin duobus &
§in tribus triaugulis, T Unme



£10 Eacripzts.

Unde jam concludimus pentagonum
dividi pofle i eria triangula: hoceftin
tot triangula , quot figura habet latera
demptis ducbus.

Quz demonftratio tniverfalis eft pro
omnibus polygonis ; & Tabellz fequen-

tis eft fundamentum,

Latera Bl4alstsl 7
Tranguh (1 | 2 [3] 4] 5 |
Angulire@i 12 [4 ] 6 8] 10
Latera 8[ 9w
Trianguli | 61 7] 8] 9] 10
Angulire®i 12 {14 [16 [18 | 20

Cujus hic eft Senfus. FiguraEx: Gr:
- 6 laterum, dividi poteftin 4 triangula;
© &illius anguli omnes vadent § rectos,

4

. . Pro-
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ProrosiTioO XXXHI ’

" Reite AC. BD que 2quales & Theo,
paraliclas AB. C@ ad ea[dempar- *>
tes confungunt,ille & ipfa aquales
/:mt C parallele.

A : B

S
l £
C D -

DEMONSTRATIO.
Du@a Diametro AD, inTri- =

" angulis BAD. ADC.

Latus AB 0 CD per propo-
fitionem.

~Angulus 20 0 T propter L%
: pa-
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parallelas: AB. CD.
Latus AD 0 AD.

-

Ergo per 4. omnia funt zqua~
lia, nim. ,
Latus - AC » BD. -
Angulus Q_ » S, adeoque
b7 LPAC & BDparallele.

Pro-
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PRoPOS 1 T10 XXXIV.

A

Th'eo:.'

Y

Y 7

iy 2

Paralle. ™
logrammi ,
ABCD

, oppofitala-
&\ teradr an-
2wl equa-

C

Diametro [ecatur bifariam.

D lia [unt;
iplumque s

5 DEMONSTRATIO.

In Triangulis BAD. ADC.
Angulus 2O 0 T propter parallelas 3 29.%

Angulus a§ ao Q_propter parallelas
. BD

Latus AD 0 AD.

i Latus
Latus

Ergo per 26, omniafunt zqualia; fe;
AB O CD.
BD 0 AC.

Angulus B O C.

Adeoque per 4. Triangula BAD.
- ADC inter fe funt zquaha

Pro-
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P‘Ro posttio. XXXV,

meon  Parallelogramma eAD. FD.
™ fuper eadem bafi CD ¢ inter
eafdem pam/&las AB.CD confti-
tuta funt equalia.

4[ E B AFES

1

DEMONSTRATIO.

“Ttes hic occurrunt cafus, qui
Qtogidcm figuris exhibentur.

Ad Figuram L.
.- Latus AE © CD _
[otes EB 20 CD )34 1



L1sEr PriMus. "_'11;
Ergo AE 20 EB.

aAx L

Confiderentur jam duo trian-
gulaEAC. BED,in quibus

Latus EABE. :

Angulus A 0 BED propter

~ parallelas AC.ED.

Latus ACED per34.1.
FrgoTriang. *EAC o ol

Triang. BED>Addc
Triang. ECD » ECD:!

Parallelogr. EACD » Parall,
BECD. | .
Ad Figuram.IL

Latus AE » CD. [
Latus FB » CD.34# *

iy

Ergo AE »- FB§S

————

; AF x EB.
Qxare Jam in Tnanguhs FAC.
BED. -
A P2 La-



~
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Latus FA ©0BE.

Angulus A0 BED. propter
parallelas AC. ED.

Latuss ACXED. per34.1.

e+L Ergo Triang.f‘ FAC 1) BED)A
Trap. EFCD. » EFCD

- o
-

Parallelog. AD 0 Parall. FD.

Ad Figuram IIL

Latus AE © CD'} I
Latus FB » CD./3% *

Ergo AE  FB),

AF 0 EB.
" Quare iterum in triangulis

FAC. BED.

Latus FA 0 BE

Angulus A 0 BED. ob
parallelas AC.ED.

Latus AC 0 ED. per34.I,

Ergo

i+ e ot



Lizrer PrRIMus. 1ns

Ergo¢Triang FACOTri-|
a%\g. BE®D. S et
Triang. FEG  Tri.
’ ang. FEG,

pezio BEGD. A
Triangg GCD  GCD)

N

Paralleloge. AD 0 Parallel. ED.
Q. E. D.

Trapeziuom EACG 0 Tra-)

Pros



Theot.
26.

¢ 33.1.

bALL

118 EucLip1s

ProrosiTio XXXVI,

Parallelogramma AE. HD (i-
per &qualibns bafibus CE. FD , ¢
inter eafdem parallelas AB. CD
conflituta, inter fe funt equalia.

A [<] [ 2 4 B
. re L
‘DEMONSTRATIO.

Ducantur reCtz CH. EB, quz erunt
a zquales & parzllelz. Hoc fa&o erit.

Parallelogr, AE 2 Parall EH.
Atqui Parall, HD 0 eidem};s.l.
Parall: EH.

i

Ergo bParall, AE 2 Parall. HD,
""Q, E. D.

. Pro. -

NV Y

-

————
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PROPOSITIO ‘XXXVH

Triangula ACD. FCD ﬁ:per Thear,
eadem bafi CD & imter eafdem ™™
parallelas AB. CD. confiituta
[unt inter e zqualia.

_r n
[« D
DEMONSTRATIO.

Duis DE aparallelaipfi CA: u & a3
DB parallela CF, erit. bss. L
Parallelogr. b EC 1) Parallclogr. BC,

Atqui Parall. EC femiffiseft
Tnangulum ACD. \i

Et Parallelogr, BC femiffis eft
mangulum FCD. [

4.1

Ergo ctriang. ACD Y mang FCD. c A 7._
QE.D.

Pro-
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PROPOSITIO XXXVIIL

tea.  Trianguls eA(E. HFD fu-
“ per aqualibus bafibus CE. FD.
& inter eafdem parallelas A,

CD conflituta , inter [e funs’

equalia.

2 F D

DEMONSTRATIO.

8 3nL Ducatur *EG parallela
ipﬁ AC & DB iphi FH.

par Tum bParall. CG ® Pa-
rall. FB.

At-

B
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Atqui dimidium CG*
eft Triang. ACE.

Et dimidium FB cﬁ/34‘ L
Triang.‘HFD. - \

e

Ergo ¢ triang. w'ACE QC c2q 7
triang. HED. .

Q Pro-
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Prorositio XXXIXf |

theee S triangula AEC. DB(

P fint equalia, ¢o [uper eadem
bafi "BC €9 ad eafdem paries
conflituta : “tlla-erunt quoque in-
ter eafdem. parallelas. Hoc eft
AD erit parallela B(.

DeEMoNsTRATIO.

Si Adverfarins hoc neget. Sit AE
parallela ipfi BC : & produ&a BD in
E, ducatur re&ta EC,

apr  TuomTriang. 2 ABC20 EBC,
Atqui Trlang ABC X DBC per
propof uonem.
R : Er‘
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Ergo Trlang b EBC 0-DBC. To-bAc 1

tum & pars quod eft abfurdum: .

Et eadem demonflratio obtinet A o-
wnibus lineis quz pofluat duci fupra
AD.

Quare concludendum’ elt nullam li—
neam pofle duci fupra AD, qua: fici lp-
Ji BC parallela. :

Quod fi adverfarius contendat lineam
AF effe parallelam BC, eadem demons
ftrationis forma ipfum® ad ablurdum de-
ducimus; & probabimus nullam lineam
infra AD pofle duci- qua: ipfi BC fit
parallela.

Ergore&e hinc' contludlmus ipfam li-
neam AD effe parallelamBC:

Q. E. D.

- a e £

Q:  Pne-
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. Propositio XL.

Si triangula AB(). DEF fint

equalia , ¢ fuper equalibus ba-

" fibus BC. EF, €5 adeafdem

paries conflitwta: Ulacrunt quo-
qwe inter eafdem parallelas AD,

BF.

30

DEMONSTRATIO.

'Si AD juxta Advetfarium non fit pa-
rallela BF ; fit AG fupra AD duQa,
ipfiBF parallela : & produ@aEDin G

ducatur GF.
Tum &rit atriang. ABC 2 triang.

[ L3
GEPF.
Atqui idem triang. ABC 0 triang.

DEF. per prop. Ere
Lo RN ‘ = fgq
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Ergo beriang. GEF 0 DEF. To- par 1. -
tum & pars ; quod eft cabfurdum. cArg

Adeoque linea AG non eft parallela
BF : necullaqua fupra AD pofiet duci.

Et eodem modo demonftratur nec
AH nec ullam aliam quz infra AD pof-
fit duci, effe parallelam ipfi BF.

Ergo concludimus iterum ipfam lineam

- AD efle parallelam BF. Q. E. D,

Q3  Pres



Theor.
31.
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ProrosiTiO XLI.-

E F_§i parallelogram-
mum  AECD
| communem FCC{”T?
C—  iriangulo -
¢ » bafin (D habue-

‘rit, & in iifdem parallelis AF.

CD fuerst: parallelogrammum e-
rit duplumirianguls.

DEMONSTRATIO.

Ducta AD erit triang, 2 ACD 0 tri-
ang. FCD. , ot
Atqui b parallelogr. AECD cft du-
plumtriang. ACD.

Ergo etiam parall. AECD eft duplum '
triang. FCD.

SCHOLIUM.

Imo etiam fi parallelogrammum

ABDC cum triangulo EFG =qua-

les bafes CD. FG. habueric & faii{dem
fueric parallelis , parallelog, trianguli
duplum erit,

: " De-
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DEMONSTRATIO.

A B K E

.\
C DF G H
Du&a FK parellelaGE, erit. :
Parallelog, AD 0 Parall. KG. 36.1.
Atqui Parall. KG eft duplun Trian-
guli EFG. per3q. I
Ergo ctiam Parall. AD ejuldem trian-
ult duplum erit. S
Przterea fi Trianguli EFH cum Par-
allelogr. AD inter cafdem parallelas exi-
ftentis, bafis FH fuerit dupla bafeos CD
erit triangulum EFH 20 parallegr. AD.

DEMONSTRATIO.

Triang. EFG 0 triang. EHG (38.1.)
Ergo totum triangulum EFH eft duplum
_ trianguli EFG : atqui modo demonttra-
tum eft effe parallegr. 'AD duplum ejuf-
dem trianguli EFG. Ergo erit parall.
AD 0 triang. EFG, Pro
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PROPOSITIO XLIL

A ¢ X Dato triangule
ABC equale paral-
lelogrammum GC
conftruere, habens
augulum  equalem
angslodato D,:

CONSTRUCTIO.
1. Divide abafin BC bifariamin E,
& ducreGam AE. ’
b3.L 3, Duclineam AH parallelam BC.
3. ExEduc re@am EG ut angulus
GEC fit zqualis angulo dato D,
4. Age CH parallelam EG,
Dico GC effe parallclogrammum
" quzfitum,

DEMONSTRATIO.
e;s.r  Triang. AEB 0 triang. AEC.
Ergotriang, ABC eft duplum triang,
AEC -
b4l  AtquiParall. GCbeft duplum ejufdem
‘ triang. AEC,

el

Ergotriang. ABC 0 Parall. GC. ¢

_&Ax6, !
Cum jam angulus GEC per conftru-

Qionem it 0 angulodatoD; patet fa--

&um eflequod quaritur,
; : Pro

|
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ProrosrTio. XLIIL >
Ommnis  parallelogrammi _ AC gt
complementa AG. GC. funtinter
Je equalia.

>

DEMoNSTRATI1O,

riang BAD . Tri\
ang. BCD, .

§ [Friang. BFG, |- GHD 34 L
o tri BKG.GED/

Remanet complem. AG ©
='COI'l'lpl. GC. Q. E.D. a4z 30

R l’lo-l"_{"_;, ,
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Prorosi1 ti o XLIV.

A G H x Ad datam

b retam Fda-
p to traangulo
B ABC equale
] M parallelo-

grammunms
CM applicare habens angulum equalem an-
gulo dato D.

CONSTRUCTIO.

1. Conflitue ; parallelogrammum CG
zqualetriangulo ABC, & habensangu-
lum GEC 2 anguloD.

2. Produc » BCinK, ut CK fit0
datz F. :

3. Age KI panallelam < CH, que
produ&z AH occurratin L.

4. Ex IperC.ducaturIC. quzpro-
ducx GE occurratin L.

" 5 Ducatur LM parallela BK, qua
productz IK accurfat in M.
. 6. Denique producatur HCin N.

~ Dico CM efle parallelogrammum-

qualitum,

! De-

1

I
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DEMONSTRATIO.,
Triang. ABC complcmcmoGC

per Conttr. ~
Compl. CM# 0 eidem compl GC, 24 L

‘

" Ergo triang. ABC b0 compl. CM, bAxz

Angulum autem CN\'I effe O anoulo
dato D fic demonftratur.
Ang. CNM <0 HCK. propter pa- €29 L
ralle!as CK. NM.
HCK 0 <GEC, propter pa-
rallelangC GE, proper B
Ang. GEC 0O D. per conftru-

&ionem.

Ergoang. CNM 0 D.d dAx. ;.

Cum jam denique latus €K fa&um
fit zqualelinez datz F, patet paralielo-
. granmum CM quefito fatisfacere.

!

R 2 .+ Pro-
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Prorosi1tio XLV.

vovry.  Dato reflilino AD equale
Pamllelogrammum ED confli-
tuere habens angulum equalem
angulo date F. 3

A
B
E G X
C DH; D

\
'

.CONSTRUCTIO.

1. Du&@a CB dividatur
retilineum in triangula.
sq1) 2. Fiat e parallelogram-
mum El y triangulo BCD,
habens angulum H 2 datoF.

3. Su-

4
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3. Supra latus Gl fat pa-spr

rallelogrammum’ GD x tri-
angulo ABC, habens angu-
Ium GID p ipfi H.

Dico quzito fatisfadtum
elle.

DEMONSTRATIO.

JParallclogr. El»
triang. BCD.
A Parallelogr. GD per conft,
triang. ABC.

Ergo Parall. ED 0 Re&ilineo
AD.
QO E. FI
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prorostT1o. XLVL

robrs.  Super data refla AB quadm-
tum AB'DC defcribere.

C N D

. B
CONSTRUCTIO.
1. Abextremitatibus A &
B erige duas perpcndiculanes
a1 3 AC.BD. qua fint zquales
lpﬁ AB.
2. Ducatur reéta CD.
Dico ABCD efle qua-
dratum qux(tum

DEMONSTRATIO.

Pro lateribus.
‘el Latuus AC20 BD quxa u-
, trim-
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- trumque eft o eidem AB.
Latus AC cft parallelum
bBD, propter angulosrectos. *** .
A. B.

Ergo <AB & CD funt pa- st
rallelz & xquales , adeoque
omnia latera zqualia eidem
4B, inter [e funt zqualia &
parallela.

Pro angulis. .

In parallelogrammoAD an-
guli A.B. funtrecti. Ergode- 951
tiam oppofiti D. C funt recti.
Ergo 4BDC eft quadratum.,

Q. E.D,

Pro-
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L
ProrosiTio XLVII

o+ 1n omni triangulo reEangulo
#  BAC quadratum lateris BC,

quod recto angulo opponitur, e<

quale eft aunobus fimul reltquo-
rum late w Bd. A(. qua-

dratss.
| 3
] b 3
] B
B/ 3 (o]
L ) > |
DEMONSTRATIO.

Ex A du&a AL parallela late-

'ti BE, lateris BC quadratum BD
o dividic
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dividit in duo parallelogramma : »

BL. KD:

Si jam demonftratum fic Paral.
lelogr. K'D effe 10 quadrato Al,
ut & parallelogr. BL efle 0 quas

drato AF , pera&a res erit.

Pro Primo,

uterque rectus,

Dud&is AD. BIang BCDY ACL quia
A<:ng. ACB. 0 ACB,

Angi ACD w BCI.
Ergo intriangulis ACD.BCL

Latus AC 0 CI. } quia. funt latera eo-
Latus CD 0 BC./rundem quadratorum.
Ang. ACD 2 BCIL.

~
—

Ergo 3 Triang. ACD'triang. BCL

¢ Atqui parallclogr KD effy Quia funt
duplumtriang. ACD, \iniifdemba-
¢ Et parailelege. Alduplum fibus & pa-
tnang BCI. / rallelis.

S Ergo

'c4.1.

c4n by
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bAL6 Ergo b parall, KD parall.\ feu qua-

dg. L

e41. L

drato Al

Pro Secundo.
Dudis AE. CF. <Ang. CBE  ABF.

quia uterque retus.
A\Arg. ABC. ABC,

Ang. ABE. 1 CBF.

Quarein triangulis ABE. CBF.

Latus AB 0 BF.\ Utpote ltera corun-
Latus BE 20 CB./dem quadratorum.
Ang. ABE 2 CBF.

. Ergo Triang. ABE 40 Triang.
CBF,

e Atqui parallelogr. BL efi| Quia funt

~duplumtriang. ABE. in iifdem
.Eg parallelogr, AF duplum/bafibus &
triang. CBF. parallelis.

Ergo

——_

e ———r e &
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" quadrate AF.
Atqui antea parall KD 0 qua

Ergo parall. BL. 0 parall. feay  fALG
>A
drato Al

Ergo Quadratum BD 2 duobus qlia- * . |
dratis. AF, AL

Q. E.D.

\ o S a2 Suc-
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succin@ior autem & clarior eft Clarif=

fimi Sturinii demonfiratio, quam in.{ua

Matheli enucleata, pag. 30. hoc modo
proponit;

‘Fa&is faciendis, qua appofita Figura ‘

monftrat,
2 FDCG duplumeft Ali\
ACD. 1
Atqui O AHIC etiam eft du /4" -
plum Ali ACD.

Ergo T2 FDCG 0 O AHIC.

Eodem medo.

= FEBG duplum eft Ali AEB.

Atqui 3 ABLK etiameft duplun>4t. L
" AliAGD,

Erge

e = g



e —— -

- Supraeft ZZJFDCG 0 0 AHIC.,

LiBer PrIMus.

Ergo T FEBG O ABLK'\{Addc.

Eritque @ EDCB 0 O ABLK -
@ AHIC. Q. E. D.

Nam quod latus BE occurrat lateri LK
& latus BD contiquato lateri IH fic patet,
fiquidemn ommnes anguli,O , ut & P mani-
felto zquales funt, quiaubique O . P
conftituunt unum re&um,

Adcoque Alun ABC revolutum circa

centrum B congruet cum triangulo BLE;
revolutum autem circa centrum C, con-
gruet cum triangulo CID.

SCHOLIUML

Pulcherrimum hoc Pythagorz inven-
tum infigne per totam Mathefin eft
Theorema, & non paucautiliffima fup-
peditat Problemata, quorum cam alia

apud Clavium & alios Autores abun--

danti fatis copia videri poffint, nostria
tantum afferemus,

53 Pro-

141



142 EucrLip1s

ProsLEMAL

N—
o

1“

Datis
quodii.
bet lineis

KL M

"N.O.in-

venire
Quadra-
tum
quod o-
mnium
linearum
quadratis
fimal
fumtis it
®quale.

Conftru&iv & bcmonﬁratio.

1. Duas lincas K & L, jungein an-

gu-
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gulore&to ABC, erit du®dre&ti AC:
oACoaous K, &L.

2. Fa&iCD 0 M perpendiculariad
CA, erito ADoous. K. L. M.

3v Ad AD fiat perpendicularis DE
o N, eritque 0 4E o atis K. L.
M. N. .

4. Ipli AE fiat perpendicularis E
0 O, eritquen 4F 0 ous. K. L. M.
N.O.

Quz omnia fequuntur ex hac prop.
47. cum quatuor ifta triangula ABC.
ACD. ADE. AEF. per conltrutio.-
nem fint retangula.

Pro-.
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PrRoBLEMA ]L

E _C

iy

D A F B~

Datis duabus lineis inzqualibus
K. L. invenire quadratu_m » quo
aleinvicem quadrata ab illis fatta

differunt.
CONSTRUCTIO.

1. Facreétam DB duplamda-

tz majoris K.

2. Supcrilladefcribe Semicic-
culum DEB. _

3. Fuat ipfi DB perpendicula-
ris BC 0 datz L.

4~ Ducatur CE ad Semicircu-

lum, parallela BD. :
| 5. Ex
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5. Ex pun&o E demittatur
perpendicularis EF. .
Tum dico o AF effe diffe-
rentiamctorum K. & L.

DEMONSTRATIO.

Du&a AE erit triangulum
AEF per conftru&tionem re&tan-

gulum; adeoque per 4. 1.

0 AE 0o EF -0 d4F
Atquio AEo gk Per con-
EtoEFooL. /ftru&.

Ergo oK fuperat oL perp AF.
adeoque 0 AFeft differentiacto-
\ rum, K & L.

T PRro-
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PROBLEMA IL

Cogpnitis trianguli rectan~
guh ABC duobus lateribus ,
1avenire tertium.

PRAXIS,

.B .L"rt‘}' c

Gint cognita duo latera
AB 3. B( 4. Quiatriangulum
eft retangulum : duo qua-
drata 4B & "BC: {eu 9&16

~addantur inunam {ummam:
&
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& obtinebitur 2¢: pro duo-
bus qtis 4B. BC. hoc eft pro
ato A(: cujus radix ¢ dabit
latus quafitum 4C.

Similiter cogpita fint la-
terad(. ¢ &BC 4: tum acto
A 25 {ublato cro BC, 16,
re(tabit pro oto 4B 9. cujus
radix exhibebit latus quali-
tum 4B,

T 2 Scho-
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SCHOLIUM II.

E D
K
P MXN|oO
i O , , :
L G
B C R

Si triangulum reftangulum fit
fimul Ifolceles, facillime propo-

fitionis veritas demonftrabitur

huncin modum.

PRAZPARATIO,

1. Superlateribus AB, AC. fiant Cta

AF. AG.
2. Ducanturre@a2 CD. DE, EB,

R DicoBCDE efle0tumaBC, &
0 is AF. AG. .

DEMONSTRATIO.
Pars 1,

Per 32. Lillufque Coroll. 2, tres angus _

i
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liad Bfc, ABC. ABE. EBF, ut 8 tres
ad Cfcil. ACB. ACD. DCG : praterea
duo ad E fc: AEB, FEB, ut & ad D
duo ADC. GDC; funt femire@i: un-
de jam facile deducitur angulos AED.
ADE etiam effe femireGos : adeoque
quatuor angulos quadrilateri BCDE efle
reftos: quare lateraoppofita funt paralle-
la: fc. BC,ED&EB.DC,

Arqui BC 0 CDs.1.) quiatriang.
BCD eftreGtangulum in C & habet duos
angulos fupra Bafin BD zquales: unde
etiamBEO ED. °

Ergo quatuor latera BC. CD. DE.
EB funt qualia : adeoque BCDE ytum
lateris BC.

" PARS IL

Sex triangula K. L.M.N, O.P, ha-
bent f{uas bafes inter {e zquales, (quia
funt latera Ou) & duos angulos fupraba-
fin, quiaomnesfunt femire@i.

Ergoper26.1. triangula omnia inter
fe funt zqualia.

Adeoque 4 triangulaX. M. L. N lia
4 triangulis. P. M. N. O.

Hoceft Otum. BCDE 0 tis AF.
AG. Q. E. .

T3 Cui
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Cui demonl*ratlom aliam fic brc.
viter adjungimus.

H T
) G
\ A
b C
D K

Defcriptis quadratis AF. 4G,
BE, producantur latera FB. GC.
quz ncceflariodebere cadere in £
& D facile probari poteft, ut BE
CD fint Diametri, quz ipfum
quadratum & (ingulos illiusangu-
los bifariam fecant.

Unde jam nullo negotio dedu-

citur lineas BK. CK. ‘DK. EK ef.

{e inter fe & lateribus 4B. AC.
‘ zqua-

\
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zquales, adeoque trianguli DBC
cumpto C/ inter eafdem parlie.
las 1B GD exiltentis, balisDC,
dupla eft Parallelogrammi bafeos
CG':ergo per Scholium pro. 41. L.
Triang DBC 0 oto AG.

. Deinde triangulum DEC ©

triang. DBC. 34.1. '
EtTrang. DEComto 4G,
Etorum  AG 0 0oto AF. ’

R S,

ErgoTriang. DEC 0 0to AF.

- Quarcflequitur duo Triangula
‘DBC.DEC(imul fumta, hoceft
- otum BCDE efle wle quadratis
ducbus AF. 4G fimeMamtis.
Czterum ex haceadem demon-
ftrationis forma , fequens haud
inclegansdeducimus '

Iheorema. I.

In Triangulo Ifofcele re&an.
gulo ABC, quadratum Hypote-
nufe BC quadruplum eft triangu-
liejufdem propofiti 4BC. D

' c.
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DEMONSTRATIO, .

Ex fuperiori demonftratione
patet fingulos oti BE angulos bi-
feftos efle,& lineas BK. CK. DK
EK lateribus 4B. AC. zquales:
Unde jam fequitur quatuor trian-
gula BKC.CKE. EKD. DKB.
& inter fe & triangulo BAC efle

«xquiangula, & zquilatera:adeo-
¥que zqualia. ,

Cum autem quatuor ifta trian~
gula conftituant otum BCDE>
patet illud orum quadruplum ef-

- fe Trianguh ABC. ~ Q.E.D.
Quz deggonftratio przceden-

tis ‘Theorematis, cum mihiocca-
fionem praberet inquirendi, quo-
modo otum hypotenufz trianguli
re&tanguliinzqualium laterum fe
haberet ad ipfum Triangulum,
fequens fefe ftatim prodebat. -

Theorema II.

~ In quolibetcunque Triangulo
_RCj
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Re&tangulo inzqualium laterum,
quadratum Hypotenufz triangu-
lum propofitum quater {umtum
fuperat aro quod ht a differentia
reliquorum laterum :- feu quod
idem eft ; otum Hypoetenu-
fz eft le triangulo propofito
quater fumpto una cum oo diffe-
rentiz reliquorum laterum.

Demonftrationem vide pagina
fequente. g
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DEMONSTRATIO.:

Super trianguli reQanguli /BC
lateribus conftruantur ota A7
AG. BE.

Deinde producantur latera FB
GC: tum cx angulis £ & 7 du-
cantur EK paraliela FB, & DN
parallela GC: itz linez itafe in-
terfecabunt, ut conftitvant qua-
tuor triangula BLC CKE.END

: ‘.DMB,
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DMB, &inillorum medio qua.
dratum KLMN.

Quibus conftruis vel levi-
ter in precedentibus exercitas
tus facile omnes angulos O, ut
& omnes P inter {¢ Dles eflc
perfpiciet.

Unde fequitur per 26. L
quinque ifta Triangula effe. in-
ter fe xqualia ; & habere la-
tera @qualia lateribus : fc. BM.
‘DN. EK.CL: utetiam AC. CK.
EN. DM BL.

Quare fi auferatur BLa BM:
DMaDN: ENabEK: & CK
a CL, remanebunt KL. LM.
MN. NX inter fe les, quefunt
dificrentiz laterum A4B. AC.

Quia autem iftz zquales linex
ad angulos retos funtjun&tz, ut
facile ex 26.I. patet, fequitur qua-
drilaterum KLMN efle quadra.
tum differentiz laterum A4B. AC.

Cum ergo. quatuor triangula
- BMD.DNE. EXC.CLB. cum

. V2 <to
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ato XLMN - conftituant totum

BCDE ;5 quod fitab hypotenufa
BC : patebit abunde propofiti
noftri Theorematis veritas.
. Vix autem poflum quin hic af-
feram plusquam elegantem Cla-
riflimi Chriftophori Sturmii de-
monftrationem prafentis prop.
47, quam ex hac figura, alioac
diverfo a nobis ex fundamento,
conftru®i , nobis fuppeditat,
in calculo Alegebraico propofi-
tum: que tamen ab iis, qui vel
a limine Analyfin fpeciofam fa-
lutaverunt , intelligi poteft.

Illa autem 1ta fe habct Trian-
guli Re&tanguli 4BC, latus BC
feu hypotenufa dicatur a: AC
vocetur 6. AB ¢, Arca Trian-
guli 4ABC crit L 4c. adeoque qua-

tuor triangula facient 2 bc: Deinde
difterentia laterum 4B. AC erit
¢—~b,ejulque otum cc—26c - bb:
quod priori arez quatuor trian-
gulorum additum facit ¢c -}-44,
que

S A T
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quz fumma eft lis oto 44 fato.
ab hypotenufa.

Cum autem ifta fumma CXhlr-
beat duo ota laterum AB. AC.
fequitur etiam duo illa ota eﬂe
olia ato BC.

Q_E- D. i
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Czterum illuftris hujus pro-

" pofitionisaliam a przcedente ge-

neralem demonfirationem hoc

"modo damus.

Triangulum retangulum da-
tum it ABC; laterum AB. AC.
quadrata fint AD. AL: & lateris
BC quadratum BH: Jam patet
ad oculum quadratum BH a re-
liquis quadratis AD, AL, abfcin-
decre triangulum AFB & trape-
zwum AIHC, Si jam, prodlg}a
‘ ‘ E

¢
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DEinG, &du®a NR per F
parallela BM & G parallela
E A, demonftratar efle triangu.
lum’ X0 Y.
: S T.
‘Parallelogr. P 0 Q.

Triangulum GFR 0 IHM.”

Certi effe poterimus de pro-
pofitionis veritate.

DEMONSTRATIO.

- Generaliter notandum facile
pofle ex przcedentibus demon-
ftrart omnes angulos O ut &
omnes R efle inter fe zquales.

Primum X » Y.

Duo triangula X & Y habent
duos angulos O & R ut & latera
BC.CH zqualia: Ergo (26. I.)
ipfa triangula funt zqualia.

Se.
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Secundum S 0 T.

Duo triangula S & T, habent
duosangulos O &R, &ut& la-
tera NF. GK =zqualia : Ergo
(26.1.) ipfa triangula funt zqua-
lia.- Et latus BF 0 GIl. quibus
abxqualibus BG , GH ablatis, re-
manet FG 2 IH. ,

Tertium P 0 Q.

Quia funt complementa paral-
lelogrammiDK.  (43. L

Quartum Triang. GFR 0 IHM.

Duo triangula GFR & IHM,
habent duosangulos O & R. ut
& latera FG. IH zqualia. Ergo
(26.1.)ipfatriangula funt inter fe
aqualia. o

Ex quibus patet lateris BC
quadratum BH in fe compre-
hendere duorum reliquorum la-
terum AB. AC quadrata AD.
Al Ergo quadratum BH etiam

per
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per Axioma 13. duobus quadra~_

tis AD. Al zqualeeft,
Q D. E.

Quod autem BG concurrat
cum DE in pun&to G, & CH
cum ML in H, fupra demon-
firacum eft, :

165
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Alis DEMONSTRATIO.

o} — R

L . T Tri-
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Trianguli re@anguli ABC, laterum
quadratafiut AD, AK.BT. demonﬁran-
dum eft hoc tertium BT effe 201e duobus
reliquis,

Fiat AX 0 AE, erit fuper AX fas
Gum quadratum AF 20 AD. Produca-
tur KHinGut it HG 0 XF Ducatur
AG. & perIducatur MIN parallela AH
& tandem agatur EG. Eritque HE pa-
rallelogrammum , cujus complementa
ELIH. {untzqualia: fi utrimque adda-
tur commune parallelogrammum MX,
erit quadratum AF hoc efit AD 0 Pa-
ralleg, MH :

Ergo totum parallelogr MK efle 2-
quale duobus quadratis' AD. AK.

Deinde fumatur CL 0 CM, & CR
0 CK. & perfe&o parallel. LR (quod
erit 30 ipfi MK) producantur LO & TQ_
ut (ibi occurrant in P, tum ducatur Dia-~
gonalis CS, qua produ&a cadet in P,
(ut mox demonftrabitur.) Hifce faGisin
parallelogr. LT duo complementa LS.
ST erunt (43.1.) interfezqualia: qui-
bus fi addatur commune parallelogr, BR,
erit parallelogr. LR (hoc eft duo Quadra-
ta AD. AK) 0 quadrato BT.

X 2 S 0) 5

163
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Ultima Demonftratio,
Intra lateris BC quadratum BR , fit

OCH 2 lateris ACOto Y : QuoaClto-

BR f{ublato remanebunt duo paralielo-
gramma BO. OK. feu faco parallelogr,
OS$ 0 OK, remanebit totum parallelo-
grammum BT, Quod fi demonftratur
cffe 0 OtoX, pera@ares erit,

Quare {umta BE 20 BA, conftruatur
Otum BG 0 Oto X, Tum produis la-
teribus EG. ST, utconcurrzatin N ; ex
B per L ducatur BLN ; quz etiam cadet
inidem pun@&um N.

Tum in parallelogrammo BN com-
plementa EL. LS erunt zqualia & fi-ab
utraque parte addas commune BL. erit
parallelogr. BT (hoc eft BO |~ OK)
D Oto BGfeu X.

Unde jam patet duo OtaX & Y effe
zqualia (to BR.

Q. D. &

P
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Quod autem Diameter BL produ&a
cadat in pun@um N, ubi latera EG,
ST produ&aconcurrunt, fic probatur.

"B D L

Si

— A
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Sitnon cadatin N, tum juxta adver-
{arium cadat. ;

Vel fupra N in X, ut BX fit linea
re&ta.

VelinfraNin Y, ut BY fitre&a,

In X fupra N,

Angulus O 0 QJ),
Angulus O D P.}_'9‘I'

Ergo P 0 Qexternus interno con-
tra 16. L

Quz demonftratio obtinet in omnibus.
punctis fupra N fitss.

In Y infra N,

Angulus O 0 Q, ‘
Angulus O 0 T}n'l'

——

Ergo Q 0 T. merum externus in-
terno contra 16. I. .

Eademque demonfiratio locum habet
in omnibus pun& infra N pofitis. .

Ergo cumlinea BL produ®anon pof-
fit cadere fupranec etiam infra N neceffas
tio cadetin ipfum pun&um N,

Pro-
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e, PROPOsSITIO XLVIII

it » Si guadratum ab ugo
Triangultlatere CB defcri-
ptum [it equale duobus reli-
quorum laterum CA, AB
quadratis : angulus CAB,

c B liquai

quem reliquaifia latera con -
tinent, redus erit,

DEMONSTRATIO.

exn. L. Ex Aipfi AB () excitctur perpendicularis AD
: 0 AC. & ducaturrecta DB.
’ ‘ Tum in Triangulo DAB crit.

bgy. L Quadr. DA (hoceft AC)—— quadr. AB (b) 0
quadr. DB,

Atqui quadr. AC —— quadr. AB etiam eft
0 quadr.CB per Prop,

Ergo () quadr-DB J0 quadr. CB.
Adeoque latus DB J0 lateri CB.
Quare in TriangulisADB, ACB.
Latas AD X0 AC perconftruGtionem.
Latus DB 30 CB.

.Latus AB commune.
rJ

¢ AL

Ergo (d) etiam omues anguli funt; zquales
adeoque
Ang. DAB 0 CAB.
AtquiDAB eitreltus. .
Ergo CAB etiam retus erit. Q.D.E.

Finis Lisr: PRamr

48 L

Eu-




EUCLIDIS

ELEMENTORUM -

LIBER SECUNDUS.

N primolibro inftituta triangu-
1 lorum tum quoad angulos tum
quoad latera varia comparatione,
& parallelogrammum non una &
inter fe & cum trianguliscollatio-
ne, in hoc libro fecundo aggre-
ditur Euclides linearum ad libi=
num feftarum parallelogramma
Re&tangula & Quadrata; docen-
do quomodo fe habeant Parallelo-
gramma re&tangula quz fiunt a
partibus alicujus linex tum inter
fe tum relata ad Quadrata totius
linez: ficut ex ipfis propofitioni«
bus porro manifeftum evadet.

Cum autem hujus libri propo-
fitiones; licet numero non adeo
multz , talesfint, utfuadifficul.
tatetyronum progreffui haud exi-
guam fxpe injiciant moram, nos

" oleum
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oleum & operam non perdidifle

cxiftimabimus, fiillarum demon-
" ftrationes ita ordinemus, utqui-
Jibet illas attento perlegens ftu-
dio, illifque primum librum be.-
ne perceptum rite applicans ,
maximam difficultatem penitus
difparere comperiat.

Czterum nc occurrentes igno-
tez voces demonftrationum ab-
rumpant curfum, hicut & in pri-
mo libro faltum elt, Decfinitio-
nes premittuntur terminorum ad-
hibendorum tollentes dubiam fi-
guificationem.

" De.
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DEFINITIONES.

.I.

Parallelogrammum reltangu.
lum ABCD contineri dicitur (ub
. duabus reitis CA. AB, retum
angulum A comprebendentibus.

C D

A B

Antea vidimus generationem alicujus
fuperficiei. qua in memoriamn revocata
parallel ogrammi reQanguli formationem
intelleGu redde faciliorem,

Re&zlinez AB perpendiculariterin-
{iltat linea CA, quz concipiatur ferri
fupralineam AB, utipfifemper maneat
perpendicularis; cum iftalinea CA per-
venerit ad pun&um B : tum extremum
pun&um C defcriptam relinquet lineam
CD zqualemipli AB ; & cum linecaBD
fit quafi eadem cum linea AC ex punét
‘ Y 2 A
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- A delata in pun@um B, erit linea BD
etiam 2qualisipfi AB. _ :

Unde patet ad inveniendam totam
quantitatem feu aream alicujus paralle-
logrammi requiri tantum notam longitu-
dinem duorum laterum angulun reGtum

- continentium,

v

S Q D

20
o, U

[~

-5

T,f}
AT 25 £ B

Quod ut adhuc clarius evadat , ficue
& ar&iffimam inter linearum in fe invi-
cem duGum & numerorum multiplica-
tionem effe affinitatem, ponamuslincan
CA divifameflein quatuor partes zqua-
les CP. PX. X0, OA. fimiliter lineam

AB
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AB in quinque partes, quz prioribus
zquales fint. Si jam linca CA fuper AB
mota perveneritad locum 1 Q_puncum
C. defcriptum exhibebit lineam CQ,
punéum P, lineam PR : X, lineam
XS. O, lizeam OT 3 adeoque unico
ifto motu fa&a erunt quatuor ifta minora
quadrata CR.PS. XT. O 1, quotnim,
linea CA partes habet ¢ fi enim ex plu-
ribus conftaret partibus , etiam plura
conftituta effent quadrata.

Facile autem intelligimus illud idem
efleac finumerus 4 ducatur feu multipli-
cetur per 1 fenunitatem.

Similiter fi linea Q_1 (quar eadem jam
concipienda eft cum AC) fecundo motu
pervenerit ad pun&tum 25 eodem modo
quatuor alia quadrata efficientur quz
prioribusaddita fimul 8 dabunt : id quod
iterum idem eft, ac fi numerus 4 bis
multiplicetur per 1 feu femel per 2.

Non aliter fi linea AC perget moveri §
tertius motus quatuor alia prioribus adji-
ciet quadrata; quatuoralia quartus; do=
nec tandem quintus ultima quatuor ad.
jungendo quadrata totum parallelogram-
mum re&angulum perficiat & compleat :
guz omnia quadrata ibi invicem addita »

S Y T 20€x-
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26 exhibebunt; quodrurfus idemeftac fj
numerus 4 quinqures per unitatem feu fe-
mel per § multiplicatus eflent; qua ope-
ratio fimiliter eundem producit nume-
rum 20. '
Cazteram notandum eft in fequen-
“tibus ad muliiplicandum lineam AB

per lineam CD , feu ad ducendamli-’

neam ABin lineam CD: veltandemad
defignandum recangulum comprehen-
fum fub lateribus AB, CD e femper
fcripturum T3 AB. CD.

.Unde jam exiftimo ‘manifeftam fatis
eflc rationem ob quam ad inveniendam
alicujus feu omnium parallelogrammo-
sun reGangulorum aream folummodo
duorum larerum reStum angulum coms
prehendentium requiratur notitia.

Hinc porroapparet , quomodo cogni-
ta area parallelogrammi reftanguli , &
alterutro laterum alterum inveniri poflic
latus; dividendo fcilicet datamareamn per
Iatns cognitam ¢ id quod in parallelo-
grammo ABCD clare patet, quod 20
quadrata continet; qui numerus {1 divida-
tua per 4 feu cognitum latus CA. acquire-
mus 5 pro latere AB. & viciffim fi 20 di-
vidatur per § feulatus notum AB, inve-
nictur 4 proalterolatere AC, N a

O«

[P
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N O T A

Primo. Parallelogrammum dicitur re-
&ingulum quod habet unum angulum
reGum. Nam f{iunuseft reGus, 2 erunt
& reliqui recti.

Secundo. Parallelogrammum eft vel
oblongum vel quadratum,

Oblongium eft quod latera contigua
habet maequaha five quod continetur
fub duabus reis inzqualibus ; illud au-
tem nos in (equennbus femper expri-
memus hoc figno TJ;- adeoque ex: gr:
3 AC, fcmper fignificabit parallelos
grammum re&angulum AC,

Quadratum eft, quod {ub duabus re-

&is ‘zqualibus continetur ¢ illud etiam
exprimemus tali igno O ut O CD,
feinper denotet Quadratum CD.

Tertio. In fequentibus -nomine- re-
@anguli Euclides femper intelligit pa-
rallelogrammum re&angulum.

Quarto. Geometrz omne parallelo.

grammunrexprimunt, duas tantum no.

minando lireras per diametrum oppofi-
tas: ut ad defignandum parallclogram-
mum appoﬁtum adhibent literas AD. vel
BC.

. 1L Omnis
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IL

Ommis parallelogrammi [patii
unum quodlibet eorum que circa
diametram illius [unt , parallelo-
grammorum, cum duobus comple-
" wmentis , Gnomon vocatur.

A_F

L

- E D

Figura FGEH, compofita ex duo-
bus complementis FG. EH &, quod cir-
ca diametrum eft parallelogrammo GE,
dicitur Goomon feu norma; adimitatio-
nem illius inftr¢menti quo fabri wruntur,
ad examinandum ,. utrum ex. gr: duo pa-
rietes, vel duo afleres ad angulum reCtum
conjun@i fint nec ne.

Preo-
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Prorposirio. L

C F D $i fuerint due re- Theor. 1.
de G 4B, qua-
. rum altera fecta fit
inquotcunque partes -
A b o} B AE. EB alterave~
G roinfeita; erit re-

Gangulum  fub illis
dusbus G & AB comprebenfum equale re-
Gangulis, que fubinfelts G, & fub(ingulis
fegmentis AE. EB continentur. ,

DEMONSTRATIO.

Ex pun&is A & B erige duasperpendiculares
AC,BD zqualesdate G : & junéta LD, ex Educ
re€tam EF parallelam AC vel BD. Tum linex
CA, FEinter (2) fe zqualeserunt Dlesdate G. 434 L

Jam 3 AF continetur{fub CA, hoceft G &
fegmento AE. »

Et 3 ED continetur fub FE hoc G eft &
fegmento ED.

" Duoautem [laAF, ED fimul funt (b) JOW2 § Ay 16,
toti T_lo AD quod continetur fub data & tota
AB.

Ergo patet veritas propofitionis.
. Sub calculi formula breviter fic demonftratur
AB X AE ~{— EB}M

G G - G ,
() [5G BB D [5G, AE = 5 G/ EB. e Ac 6,
) Q. D. E.
Sit :B. 10, Vel inxglumcris.
E 7. 1030 7 —~3|
EC, 3. 4 4 4.'M

G. 4 0018 12. 0 40.
4 4 Z ' Pl‘o-‘
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ProvosiTro. IL

Theors, V4 7eCia AB [eta [it ntcnngue
inC& D triareilangula [ub tota
AB, & [mgulis fegmentis AC.
CD. DB comprehenfa #qualia
Junt quadrato quod fit a tota AB.

E G X ¥

AC D B

DeMoNsTRATIO.

- Super AB fiat quadratum BE,

ducantur CG. DH parallelz AE :

*3¢L qux funraquales 2 AE. hoceft
' AB. -

TEC ficabEA hocelt AB &

parte AC. : '

- 2GDfitabGC hoceft AB &

parte CD. HB

-
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™1 HB fit ex HD hocc[’c AB
& partc DB.

Cum autemtria “la EC. GD. N
HB (imul fomta conftitvant otum
EB, pater illa etiam ipfi eflc z-
qualia, ® :

Sub calculo.
AB» AC--.CD--DB.
AB AB AR AB/M

nAB o &= AB.AC |- = AB,
CD.4-=AB.DB.
Velin numeris.
Sit AB 10. AC2., CD3. ErgoDB 54

b Az 13

1002 -}3-}5 )

10 IO 10 (o

100 0 30~ 30~}~ §0 D 16@.

Z 2 Pfof
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- ProrosiTio III,

eor. 3. Sitrefta AB feila utcunque in
E, rectangulum fub tota AB &
partium alterutra AE compreben-
fium » gquale eff efuldem partis
AE quadrato s una cum reflan-

gulo [ub partibus AE. EB compre-

henfo. :
L J
c ¥ D
A E B
DEMONSTRATIO.

~ Ex A & Berige perpendicula-
res AC. BD =quales fegmento
3¢ AE: tumjun&a CDducatur EF

parallela AC, qu ipfi AC etiam .

aeritzqualis

CE

1
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CE continetur fub CA hoc
et AE & fegmento AE, a.
A deoque CE eft quadratum :
faCtumab AE.
== FB continetur fubFEhoc
AE & fegmento EB.

0 CE cum feu-~- = FBeft 2-
- quale &= CB, comprehenfo fub

CA hoceft fegmento AE & tota
linea AB. Q_E. D.

Sub calculo. '
AB0 AE -+ EB)
AE AE AE

(] AE. 4B.00AE - [JAE,
EB. '

Velin numeris.
SitAB.1o. AE.6. ErgoEB.4.

xow6+4
.6 6/

60,0 36 ~-~ 24 2 6o,

Z3 Pros .
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ProprostiTto. IV.

et §i refta linea AB utcungue [e-
&a fit inC. Quadratum totius
AB erit #quale quadratis fegmen-
vorum AC.CB, una cum bis fum-
to reitazgnlo fub figmensis AC.
CB comprebenfo. '

D F E

|k

.;’
z

A C B

DEMbNSTRATIO.

U461 Shpc:ABﬁat‘DBD. & dufta

+ diametro BD fumatur BK 20 BC.
| tum

RS
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rum ducantur + CF.KH paralle- ® 3L
1z lateribus BE. BA.

Jam in triangulo DEB.
Angulus O P.quiauterque
femiretus, © e

Atquiang. Qo P.¢ ° dag. L

Ergo O Q.adeoque DF » FG ¢ 6L
Eodem modo probatur quod fic
Ang. R0 S. ac proinde latus
DH v GH.
Atquiin parallelegrammo GD,
latera oppofita Di'. HG ut & [JH, ‘
FG funtzqualia f f 34 L
Ergo omnia illius latera funt
inter fe zqualia.
Atquillorum unum HG
. AC. ¢ 8 34.L

'Ergo omnia funt zqualia fe-
gmento AC. Adeoque cum o.
mnes anguli fint re&t, parallelo-
grammum DFGH eft quadratum
faCtum abuno fegmento AC, |

Eodem modo facile demon-
ftra-
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ftratur parallelogrammum CK
efle quadratum alcerius fegmenti
CB. '
Deinde =FK continetur fub FG
hoceft AC & fub GK hoc eftCB.
Denique = AG continetur fub
uno+fegmento AC & fubCGhoc
cft CB. '
Quz duo = la fi ad duo reli-
quo ota addantur exhibebuntto-
tum o quod fit ab AB ; adeoque
ipfi zqualiaerunt. Q. E. D.

Per calculum hoc modo de-
monftratur.
; \
ABD AC-L.CB,
AB AC-}-CB

OAc-+ = AC.CB.
.o AC.CB_L.OCB.

DABDOAC-l-2 5 AC, CB .
o CB.

Seu in numeris.
AB Dio. AB1o
AC 0 6. AB 10

‘ ErgoCBX0 4. 100 -

4CB
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AC6 4 CB 6 AC
AC6 4 CB 4 CB

36 16 24

COROLLARIUM L

[ 4 .
Parallclogramma circa diamea
trum quadrati funt quadrata,

COROLLARIUMIIL -

Si refta linea bifariam fecetur
quadratum totius line®: quadru
plum eft quadrati adimidia fadti, -

A;l | PrOs
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Prorositio V.-

Theor's.  Sirectalimea AB fecetur in £-
quatiainC, & nonaqualiainD :
reitangulum AG [ub inzqualibus
fegmentis AD. ‘DB compreben-
fum  una cum quadrato HF ab
miermedia [eitione CD, aquale
eff quadrato Cl, qiod a dimidia
CB defcribitur.

E F I
L H G K
1 ‘
A ¢ DB
PRAPARATIO.

1. Super dimidia CB fiat a quadra.
tum CI, ducaturque diameter.
bjn L 2. Ex D ducatur DF lateri BI b paral-
lela, '

3. Sumta BK 20 BD, ducatur KL,
b parallela AB, ut & AL parallela
BK. - )

246 1

De.

B gy e g

N W
-

#

>
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DEMONSYTRATIO,

, plementa.
0O DK 0 DK.

cC CKX» DI,
Arqui = CKO 4 AH., quia funt 4 ;61
in ii[dem parallelis & 2qualibus bafibus.
Erga = AHX = DL
= CG - =CG/A
F AG X Gnomoni GHBFG.
A{@ HF 0 HF , qued fit a CD.
\ 4. I ,

23 CGO¢ = GL quiafuntcom- © 43 L
A < |

" ©AG-OHF, 00Cl adiwidia
CB. facto.
In numeris. -
Sittota AB 10, ErgodimidiaAC,CB s,
AD8. ErgoDB2. EtCD.3;.

CB 5 : AD38
*CB JM' - M}DB_ 2
B2 CB z5 = AD.DB. 16.
' Tum,
CD 3!
Ch 3.[M.

acp 9.
‘= AD.DB :6.>A

= ADB.}- O CD z5.utante.
' Az 2 Pgo-
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Prorosrtio VI

Si reiia AB fit bifariam feila

Theor-6. i Cy eique recta quedam BD ad.

. jiciatur 5 Erit reiangnlum (ub

tota compofitadAD & adjetta BD

contentum una cum quadrato di-

midie CB, ezqualequadrato ipfius

CD compofite ex dimidia & ad-
jecta. -

b o) G
X, X T
A C B D
]
, PRAZ,PARATIO.

1.” Super CD fiat O CE. =
2. Du&a Diametro FD, ex Baga-
tur BG parallela DE,
3. Sumpta DI 0 DB, ducatur IL
" parallelaDA, ut& AL parallgla DL

DF_-f
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DEMONSTRATIO.

. = AK 02 CH. quiainiifdem pa- , 45,1
rall els.

Arqui = HE 0 Y= CH, quiafunt 8l
complementa,

Ergo —AK 0 ¢~ HE,

C Cl o CL >A. ¢ Ax 13
/:: A1 0 4 Gnomoni GHKDG.

A OKG O KG fa&um a dimi- dAx 2
\ " dia CB. >

= AI-}-0KG 0 0 CE quod fitaCD

In numeris.
SitlineaAB1o. BDz2. Ergotota
AD. 12, DimidiaAB.feuAC,
fecuCBs5. ErgoCD 7.

- AD 12,

BC z.}M‘
= AD. DB 24 a
O CB. 25"

DAD.DB-[-0CB 45 45aCD. -

Aa 3 Pgro- |
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Prorosi1ti10 VII.

Si recta AB utcunque fecetur
inC,erunt quadratatotius AB ¢
- autriysvis fegmenti CB, equalia’
bis fumto reiangulo contento [ib
tota AB & f[egmento diclo CB,
" unacum quadrato alterius fegmen-

 “Theot.7:

zi IAC.
A ¢ B
X H M
D E,
¥ a
PRZPARATIO.
e 461 1. Super2ABfiat O AE.

2, SumeBM D BC, & docantur CL,
p3r.1. - MK bparalicle lateribus BE. BA. Erit-
e34. L quc LE D <CB. )

" 3. SwperLE fiar O EG.

De-
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DEMONSTRATIO.

Duo tlta AE, EF 0 dduobus —lis dAx.13.
AM. MF cum Dto KL..

Atqui = AM continetur fub AB &
BMhaceft BC.

Et = MF continetur fub MG (que fa-
cile probatur efle zqualis AB,cum.fit ME
0 AC& EG 1 CB) & GF hoceft BC

Ut & aKL fitaKHhocet AC altcro
fegmcnto .

Ergo patet veritas propofitionis,

In numeris,
Sit ABr1o. OAB 1004
AC 8, OCB 4"

ErgoCB 2. OAB.].0CB 104.

AB 10]
BC M
= ABBC 20 :
2

22 AB. BC. 40| 4

oAC 64{
2 ABBC-0AC 104.

ut -ante,

Pro- |
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Prorositi o VIIL

theor.8. - S refta linea AB fecetur ut.
cunque in C ;5 eique adjiciatus
BD » BC; Reflangulum gqua-
ter comprebenfium , fut data AB
& alterutro fegmento CB, una
cum quadrato alterius [egmenti
AC, erit equale quadrato AF quod
St acompofita AD.

A CB D
x K
h b
¥ M G F

PREPARATIO.

) 1. Supertota AD afiat quadratum AF
#4615 Sumtis DK. KM =zqualibus ipfi
BC. ducantur KI. MU parallelz DA 5 ut
& BG. CH parallelz AE.
3. Ducatur Diameter ED,

De:
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DEMONSTRATIO.

Fasile patet quatvor [__laIC. IS. GS
GMefleinterfe 2zqualia, & fub 2qua- 236.&

libus lineis contenta. « 1
- Et circa R conftituta funt quatuor Clta

quorum latera omnia funtipfi BC zqua-

lia. b Ergo fiaddantur b 3-Cor.
ol IC) 15 | GS | GM. |, 4 bojus.
aa CR ' sk RD I MR (A

Erunt Tla AR. LR. Gs -1~ RDx:
GK. omnia inter fe zqualia, & con-
tenta vel fub lineis AB.BC, vel fub li-
neis qua illis zquales funt,

Quibus fi addatur’ O LH fa&um ab
LS hoc eft altero fegmento AC, Tota

ifta fumma fea quinque iftz figure cx-
aquabunt totum quadratum AF fa&uma
compofita AD. Q. D. E.
Innumeris.

Sit ABro, ACS8. ErgoCB:.

AC1d AD 12

CB z>M' AD 12>M
—AC.CB zd\M OAD 144

4/ ut ante.
4#TACCB30y,

o AC 64) '

144. .
Bb Pro-
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Prorostiti10 1X.

o, 87 refta linea AB (fecetur in
‘ agialia in Cy & non aqualia in
Dy quadrate inequalium [egmen-
torumn 4D, dupla funt quae
dr(ztorz im AC.CD. gur adimidia
AC & ab intermedia CD flunt.

PREPARATIO,
I. Ex C erigatur perpendicu-
“laris CE 2 AC vel CB, & jun-
gantur AE EB.
2. Ex D ducatur, DF paraliela
CE
. Ex F agatur FG parallela
AB ut & denique FA.

De.
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DemonsTRATIO.

Triangulum ACE eft retan- |
gulum & Ifofceles, crgo anguli
A & E funt femire&ti; ut & inaj. g,
triangulo ECB anguli E & B funt
femire@r; adeoque totus angulus
EAB eft retus. ,

Deinde in triangulo EGF,

- G(0PECB)eft retus: ang. E
femireltus: ergoF ettam femire-
&us: adeoque EGo GF.c

Denigue in triangulo FDBan- <6
gulus D (30 ECB) re&useft. An-
gulus B femireCtus: ergo& F fe.
mireCtus; adeoque latus FD 0
DB. '

Hilce predemonttratis.

I. In Triangulo re&tangulo
ACE. ' ng S .
doAE©0p AC -~ oCE. fen 4401,
quia ACOCE. . '
. oAEduplum i AC.
. Bb 2 2.In
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2. In Triangulo re&tangulo
EGF.

DEF 00 EG -0 GF. feu
quia G GF.

o EF duplum oti GFhoc cﬂ:
CD.

Ergo duo nta 4E. EF funt
duplaDtorum AC.CD. '

* 3. Atqui in triangulo re&an-
gulo AEF.

i0 AE -}- o EF 0 0 dF.

Ergon AF etiam duplum pto-
rum AC.CD,

4- Atqui denique in triangu-
lore&tangulo ADF.

‘0 AF. 0 0 AD-}-0DF hoc

- o DB.

Ergoduopta AD. DB funt du-
plactorum AC CD,

QED.
. 1«

e

- 28
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In numeris.
Sit AB 10.  Ergo AC.CB.5.
AD7: ErgoDB3.
Et CD 2,

0 AD 49 OAC 24!

aDbB 9) A. oCh 4IA'

O AD.DB 8. OrtaAC. CD.zg.}M.
: 2

~his GaAC. CD 58.

Bij  Prey
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Prorositio X.

Theor.  §7 re(ta AB fecta fit bifariam

> imC, eique adyiciatur BO; Qua-
dratatotius compofite A0 & ad-
jeciz BO erunt dupla quadratoram
ACCO, guz adimidio AC fiunt
& a CB compefita-ex dimidialr
adfela. _

PREPARATIO.

1. Ex C erigatur perpendicu-
laris CE 0 CA vel CB, jungan-
turque AE. EB.

2. ExE ducaturEF0 CO &
parallela AO.

3. Ex F ducatur per O reta
- . FG
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FG quz productz EB occurrat
in G.
4. Deniqueagatur AG.

DEMONSTRATIO.

Triangulum ACE eft reGan-
gulum & Tfofcelcs , crgoanguli A
& E funtafemiretti; ue& 1n eri-
angulo ECB anguliE & B fcm:-
reéti funt.

Deinde in triangalo EFG an-
gulus F (0 oppohto C)eft re-
&us : & angulus FEG femire-
&us, (quiaangulus BEC eft fe-
mire&tus; ) adeoque alter FGE
etiam eft femireGtus: Ergo latus
GF 0o FEx0 CO.

Denique in triangulo retan-
gulo BOG angulusad G femire.-
ctuseft: ergoetiam B femire&tus;
adeoque latus BO 0 OG.

Hif~

a3l



bgy.L

260 - EucLip1s

Hifce prazmiffis.

1. In triangulo re&angulo
ACE.
o AE0 *gAC-.oCE. feu

- quiaAC CE.

o AE eft duplum cti AC.

2. In Triangulo re&tangulo
EFG, ‘ ,
obEGo0EF -oFG, feu

quia EF (0 CO) 0 FG.
o EG duplumti EF hoc CO.
Ergo duoota AE. EG func
dupla otorum AC.CO. -
3. Atqui in triangulo reftan-
gulo 4EG.
otadE. EGo *o AG.
Ergoo AGeft duplum gtorum
AC.CO.
. 4~ Atqui denique in triangulo
reftangulo AOG
nAGwoAO-|-0OG.
Ergoduonta A0.0G (hocelt
OB) funt dupla otorum AC,
CO. Q.D.E.

Vel
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Velin numeris.

SitAB 0 10. ErgoAC.CB. 5.
SitBO 0 2. ErgoAO 0 12.

- EtCO D 7. M
"0AO 144 OAC 25, ..
006G 4\/A' 0CO 49 M.

0 O0A.0G 148 Ta AC. CO 74
. z .
BisOtaAc. CO.148

CG ' Pro-
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ProrostTO. XI.

robt. . Datam reftam AB ita [Z’mrﬂ
G, ut reftan rulusn comprehen-
[ [ubtotalinea AB & uno [ep-
mentorum BG /it aguale alterius
[egmenti AG guadrato,

C B

T/

D E A F

G

CONSTRUCTIO.
1. Ducatur AD perpendicularis & -
qualis ipfi AB.

2. Divifa AD bifariam in E, junge EB
. Sumarwr EFO EB.
4. Fac AG 0 AF. Et dico faGum
efle quod quaiitur. - .
DEMONSTRATIO.
Supra data AB complmmr = AT
ut & fupra AG O '\h & hodin TG
producaturin I

oo

O
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T2 DF. FH ¢hoc et FA) .OQEA '
2 20EF. (hocelt O EB. 162

Arqui0 EB 0 O AB. feu 0 AC bgy. L
-~ QOEA. ,

. ErgoSDF.FH-1.OEA 0 OQEA
--0OAC,
Ec ablatoutrimque Cto EA,

C-DE.FH ¢ OAC cAx3
DG = DG’

0AG O S CG,

Arqui0 AH fitafegmento AG & T3
CG continetur CB hoc eft AB & altero
fegmento BG.

Ergo patet faGtum effe qnod quarebatur:

"SCHOLIUM

In numeris hac propofitio nullo folvi
poteft modo, cum radicis quadratz ex-
tracio, qua hic requiritur non femper
rationales numeros admitcat.

Cec 2 Pro-



204, Eucrip1s

Prorositi1o XII.

Theor. In triangulo  obtufangulo
" AB( quadratum lateris AC,
quod obtufo angulo oppomitur
Superat veliguorum laterum A'B.
B quadrata, bis fumpto re-
&angulo , quod continetur fub
latere ("B, ¢o f[ub ipfa BD
in direGtum ei addica ufgque ad

per’pmdimlarem ab altero acu~

to angulo A cadentem,

»
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3

DEMONSTRAT1O.

o AC ® *o AD -- o DC.***
Atquino DC * o DDB—{-—D"""’
BC--:™MDBC. -
Ergo hifce in locumn DC
pofits.
0 AConAD - oDB--a BC
-+ 22 DBC.

Atqmrurfus Duocta AD. DB
.0 oAB.

Ergo hoc inillorum locum re..
pofito.

o AC »gAB-}-oBC -2
DBC.

CC{ ~ Sche-
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. B
SCHOLIUML

E

§

A
p B G C

Hoc modo paulo aliter eadem propo-
fitio demonttrari poteft.

Ex B erigatur perpendicularis BE 0
BA, & ducatur EC.

Hoc facto duo triangula ABC,EBC.
habent duo latera’ AB. BC zqualiaipfis
EB.BC: atveroangulum ABC <an-
gulo EBC: Ergo per 24. I, bafis AC
erit <EC., Adecoque 0 AC < Oiwo
EC hoc eft Onis EB {. AB&BC.

Unde patet nihil aliud requiri, quam
ut inveniatur- differentia Qtorum  AC,
EC. ' :

o bC
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OACYOAD-L.ODC.
AiquiocDC00ODB--0BC -
2= DBC.
' Ergo.
OACOOAD--ODB-}-OB
~. 2= DBC. o
AtquiCkaAD.DB. 0 Ot ABf. EB.
Ergo.
OACOOEB1-0BC-12=DBC
OECOoEB--oBC. -

Quez fiafe invicem fubtrahantur, erit

2™ DBC differentiaCrorum AC, EC

feu exceflus quo O ACfuperar O EC,
~hoccltCuaEB BC. feu AB.BC,

SCHOLIUM 1L

Ex hac propofitione dqducitur gene-

ralis Regula Geometrarum , quaex tri-
bus trianguli obtufanguli lateribus cogni-
tis inveniunt bafin produttam vel Hlius
feomentum BD. qnzimperat, uta Cito
© AC demta fummaTiorum AB.BC, re-
liquum dividatur per duplum baleos BC 5
quz operatio exhibebit quafitam DB,

Pro-

- ——

—
=
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Prorositio XIIIL

rheae In acutangulo triangulo ABC

n. quadratum lateris AB , quod

 acuto angulo C opponstur’, f[u-
peratur a quadraris reliquornm
laterum AC. "B, bis fumto
reclangulo” fub latere (B o
[ub affumpta interius linea CD
ufque ad occurfum perpendicu~
laris ab altero angulo acuto A
cadentis.
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DEMONSTRATIO.

DBC-—}—DDC.’O 1, T2 BC. ay 11
CD--oBD. A.
oAD oAD

o0BC--0AD-L-oDCx»g AD

‘ LoDB1-22BCD. -

Atqui duoota AD. DC\
0AC. . I

Et duo ota AD. DB]‘”‘ g
00 AB.

- Ergohisinillorumlocum
fubftitutis.

DBC DAC IDDAB 2]

Q._E. D.

Dd De¢.
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Alia demonftratio.

\;’
>
T\

D B G C

Triangulum acutangulum fic,
FBC, demonftrandum eft duo
ota £ B. BC, fuperare o FC per
duplum = CBG.

—-Ex B erigitur perpendicularis
BFE 0 BF, &ducatur EC, tum
“duotriangnla ELC. FBC, habe-
buntduo latera £8. BC, 20 late-
ribus' FB. BC & angulum EBC
< FBC: quare per 24 L- latus
EC erit <FC. Adeoque EC hoc
eft duomta EB. feu FB, BC erunt

<npkC.
o Unde
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Unde finFC fubrrahatur a o
EC, obrtinebitur difficrentia feu
cexceflus, quo ota FB. BC fupe-
rautn FC, adeoque demonftrata -
erit propolfitio.

OEC O DEBf OFB——~DOBC.
Atqui )
OBC 0 I BG~—22BGC—H-GGC.
I 4

Ergo factafubllitur mm.
DEC\X)DFB—.—DBG—L-@ GCs
——-0OGC /

OFCOOFB—=—-0OBG ——-0OBC

DEC——JFC 30 20BG.2 ZBG. BG
——2 12 GC.BG
seu
2 73 BC. BG.

Hoceft duplum =fub baﬁ BC
& fegmento BG; prodifferentia
qua 0 EC, hoc eft duo cta EB.
{. FB--BCexcedunt o FC.

. SCHOLIUML

Simili operatione quoque in-
notcfcet, differentiagrorum AC
& FC : quorum primum ¢ppo-

] Ddz ni-
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nitur angulo obtufo ABC. alte-
rum vero acuto FBC.

nAC»o0AB--0BC--2z
- DB.BC. mn.lL

aCF »oFB feu nAB-l-o
- BC2oBG.BC. 13.1L

S

0 AC—o CF » 2=DB.BC L
2 =BG.BC.

feu 2 = DG.BC.

Ex quocalculo fequitur hoc
Theorema.

Si triangulum obtufangulum
'ABC cum acutangulo FBC late-
. ra AB. BC lateribus FB. BCz-

qualia habeat ; quadratum late-
ris obtufo angulo oppofiti AC,
fuperabit quadratum lateris acuto
angulo oppofiti FC, per duplum
re &angulum quod fic a bafi BC,
& DG inter duas perpendiculares
~AD.FGintercepta.

Scho -
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2
SCHOLIUM IL

Hinc iterum fluic Geome-
trarum regula ad inveniendum
bafeosfegmentum CD , ex tribus
trianguli acutanguli lateribus co-
gnitis: quod invenitur fiafumma
ptorum AC. CB. (circaangulum
fegmento adjacentem ) fubtraha.
“tur 0 AC, & reliquum per du-
plam bafin BC dividatur.

Dd 3 Pro-
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ProrosiTio XIV.
Prob, 2,

Dato rellilineo A zquale qua-
~ &ratum confiituere.

./\/

A\D G C ¥

E B

CONSTRUCTIO.

t45.L° 1, Conftituatur = BD 0 re&ilineo
A: quod {i habeat laterazqualia. obti-
nemus quadratum quafitun. Sivero non

tum.
2. Producaturlatus DCin F, ut CF
fit 0 CB.

3. Linea DF bife&a in G, centro
G radio GD vel GF defcribe femicircu-
lum DHF.

4+ Latus BC producatur ad femicir-
culumin H.

DicoO CH efle 0 re&ilineo A.

De.
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DEMONSTRATIO.

=DC. CB (feuCFH) -1 0GCb0 bs.1r,
aGF.{f.aGH.
Atqui0GH ¢ OGC_l.OCH, 71
- Ergohis inillius locum fubftirutis,
2DC.CB1.0GC0OGC )~
"o CH. '
Sianferatur utrimque 0 GC.

- DCB O O CH. :
Atqui = DCB 0 redilineo A

per conitr, N
Ergo O CH etiam eft 20 eidem

reGilineo A, :
Q.E.D.

Elementorum Libi Secundi Finis.

£



EUCLIDIS

ELEMENTORUM

LIBER TERTIUS.

DEFINITIONES.
1

Q/Eqdales circuli funt 5 quo-

- rum diametri AB. BC. funt 2.

quales : velquorum, que ex cen-

tris D.& E. reftelinee DE . EG.
[unt zquales.

IT.
Rectacirculumtan-

C .
gere dicitury quae cum
circulumtangat puta -
in B. fiproducatur in

' C. circulum non fe-
forf 118
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IIL

A Circuli fe mutuo

tangere dicuntur qui

fefe mutno tangentes

ut in A, fefe mutuo
non [ecant. :

IV.

c_A Incircalo 2quas
liter difiare a cen-
tro refle dicans

l rar, cum perpen-

a J diculares D E.

. % DF. 4 centro D.
o adipfas AB.CK.
dulte, aquales funt 5 longius au.
tem abeffe dicitur GH. in quam

major perpendicularis D1, cadit.

V.
c Segmentum cir
culiy eff figuraque
Q fub reita A B. &
A circuli  peripheriq

A C B. comprebenditur,
- E¢ VI
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VL
c Segmenti antem
anguluseft C A B.
N s qut [ub reita linea
: A B. & circnli
peripheria C A. comprehenditur.

VIL °
In fegmento au-

Iem angulus ¢ff puta
A BC. cum in fe-
|gmenti circumferen-

AT Ctia fumptam fuerit

unﬁﬂm quodpiam B. & abeo in
termma: recie AC. fegmemtum
termnantes, linez reie ut B A.
BC fuerunt duile.

VIIL

Cum wers com- .

preliendentes  angu-
lum D AB. reide
( “ AD. AB. sliquam
\ affumunt_perspheri-
am wt BCD. i
angulus dicitur infi-

ﬂm’

IX'
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I1X.

Sector circnli efd,

cum ad 1pfius circy-
licentrum A angu-

‘ lus BAC. fuerit

B ~C conflitatus : com-
prebenfa  nimirum

figura & a reitis AB. AC. an-
gulum B AC. continentibus, &
aperipheria B E. ab illis affumpta.

X.
A D

cr

Similia circuli fegmenta funt
ABC. DEF. ques angulos B AC, -
EDF. capiunt equales, aut in
quibus anguls CB A. FED. in-
ter [e [unt equales.

-y

Fe: Pro-
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- ProrosiTio I
Probl. L

Dati circuli
ABC centrum F

reperire.

CONSTRAICTIO.
1. Duéa quzhber AC, adividatur

bifariam in E,
b L 2. Ex E erigatur utrinque b perpen=
dicularis BD ulque peripheriam,
3, Illa bifariam dividaturin F,
Dico punctum T efle centrum
_ circuli.

a1, L

L]
DEMONSTRATIO,.

Centrum aut eft in BD , aut extra
illam,
" SifitinBD, neceflario eltin puncto,
quod illam dlvldlt bifariam 3 quia Circuli
radii funtzqualfs adeoque centrum eft
in F.
Si juxta Adverfarium fit extra BD,
ponatur xllud ex: gr in G: tum du&is
‘ AG
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AG. EG. O& ia triangulis GEA.
GEC.

Laus GA 0 <GC, quia ponuntur radi, ¢ ?‘f’. .
Latus EA EC: per conftrutionem.
Latus GE commune,

Ergo ¢ omnes anguli funt zqualcsd&m

adcoquc Ang. GEA 0 GEC,

Ergo eGEA eft reCtus.” g

Atqui BEA eft rectus per conftrutio- :onf y
pem.

Ergo ang. GEA 0 BEA. totum &
pars, quod eft abfurdum. ‘

Et eademn demonfiratio obtinet in
omnibus punctis quz poflunt affignari ex~
tralineam BD: unde concludendum eft
illud extra BD non reperiri, - o

Ergoin BD & quidem ejuspun&o F
illud erit. Q.E.D.

COROLLARIUGM.

Si linea re®a in Circulo aliam lineamn*
re@am bifariam & ad angulos reGos fe-
cat; in jlla{ecante erit centrum, '

Ee 3 Pro-
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-~
ProrosiTio. [L
Theor 1. ¢ t}z peripberia [irculi 4DC
duo. qimlzbet punéta A.C. [u-
mantur , refia AC, que per il-

la ducitar | intra crculum ca-

dit.

DEMONSTRATIO.

Ex invento Centro E. du@is radiis
" *EA.EC, adre@am ACducatur EB.
Tumin Triangulo. EAC,
Latus EA 0 EC quiaradii,

Ergoang. ADC. 5.L
~ L . . Atqui
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Atquiesternus EBA 2 < internoC, 216 1

Ergo EBAectiam < A.

\

Adeoque in triangulo EBA latus EA
oppofitum angulo maximo erit p < la- bro.L
tere EB. C

Atqui latus EA pertingit tantum ad
peripheriam,

Ergo laws EB cadit intracircalum, -

Et eadem demonflratio applicari po-
teft ad omniapunctalinez AC.

Ergotoralnea AC caditintra Circu-
lum. Q.E.D.

COROLLARIUM,

Linea re&a Circulun tantum inuno
punéto tangit,
°

Pro-
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ProposiTio I[I.

¥heor. 2, Pars L

Si in circulo refla quedam
(E per centrum A dufta, aliam
BD non per centrum duttam
bifariamin F fecet ; etiam illam
ad angulos reclos fecabit,

o

S

Pars II. ° . :

Et fi ad angulos reftoseam fe-
cets bifariam quogue [ecabit.
DEMONSTRATIO.

ParsI. Duclis radiis AB. AD , ln tri-
- angulis AFB, AFD,

Latus
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Latus AB 20 AD quia radii.
Latus FB 20 FD per propofitionem.
. Latus AF commune.

Ergo omnes anguli funt inter {e 2qua-

les , per 8. I. adeoque Ang, AFB 0
AFD. quipropterea fimt areti. a Def.

I0.
Pars 2. Iniifdemtriangulis AFB. AFD. -
* Ang. ABF 20 ADF. quitriang. BAD
elt Ifofceles.
Ang. AFB 0 AFD per propofitio-
~ nem.
Latus AF commune.

Ergolatus BFb 0 ED. © b26 L.
Q. E. D.

COROLLARIUM.

In omni triangulo aquilatero feu
Tlofcele lineare@a bafin bifariam fecans, *

ad eandem perpendicularis eft & contra,

?f PrO~
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Theot. 3. Prorositio, IV,
Si incirculo duae re-
&.e AB. DC non ambs
per centrum dulte, fe
/ invicem [econt s ille

\\/f/ fefe non [ecabant bi-

m.'.zm.

DEMONSTRATIO.

Duplex hic obtinet cafus.

CofusI. Aut una tantum tranfit per
centrum, ut ex:gr: FE, patetillam ab
altera CB non fecari bxfanam quia illa
per hypothef' n non tranfit per centrum, -

Calus 2. Aut neutra tranlit per cen-

. trum,

Si jam Adverf{arius contendat duas li-
neas AB. DC fe mutuo fecare bifariam in
E, excentroF, ducatur re&a FE,

Tum FE fecar AB bifariam, Ergos

a3 1L ang. FED cft 1cctus,

Eadem HE fecat DC bifariam, Ergo?

ang, FECeft recius,

Ergoeritang. FEB 20 FEC. Totum
& pars : quod elt abfurdum,

. Pro-

B
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Prorositio V.

8i duocirculi BDCB,
BEC, fefe mutao [ecept
vnon habebunt idem cen .
h o) trum.

DEMONSTRATIO.

-Si quis ponat A effe commune utriuf-
que centrum ducatur AB abillo centro

- A ad pun&um interfc&ionis B, ut & AD.,

Linea AB 0 AD; quiaradiicircali
BDC.

AB 0 AE. quia radii circuli
BEC.

Ergo ADawAE- QlOdCﬁ abﬁ.ﬂ'dum. a Ax I

At eadem demonftratio obtinet in
omnibus punctis, quz intra commune
utriufque circu{patium funt pofita.

Ergo univer{im patet veritas propofi=

tionis, Q. D. E,

Ff 2 . PliOz

Theor. 4
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Theor. 5. Prorositio VI

v Si duo circuli BA. B[] fe
mutno interius tangant i B
non erit tlorum idem centrom.

DEMONSTRATIO.

Si contendat aliquis punctum
ex: gr: D efle commune illorum
centrum ; du&tis D®. DCerit.

DB DC. quiafunt radii cire
culi BC.

DB DA, quia funt radii cir-
culi BA. ,

Ergo
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Ergo DC * »DA. Totum & s 4« &

pats: quod efl abfurdum.

Adeoque cum eadem demon-
ftratio omnibus punétis utrique
circulo communibus poflit appli-
cari, non habebunt ifti circult
unum & idem centrum.

Q.E.D.

Ffj Pro-
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Theor 7 ProrosiTio V]I

8¢ éncircalo quovis extra cen-

trum F accipiatur punitumG, ex
guo quedam refie GA GC. GD.
GE.GN. iz circulum cadant.

Tum o

1. Maximaerit GA, que per
centrum F tranfit.

2. M:nima erit reliqua diame-

® tri pars GB.

3. Aliaram veromajor eff GC,
que maxime GA propter.
4 Neque plures quam due ab
ilo puntto G ad circumferentiam
-duci poffunt zquales.

De«
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DEMONSTRATIO.

Pars 1. Du&i FC. in triangulo GFC
Duo latera GF.FCc <aGC, a 2.1,
Atqui GF.FC 0 GA. quia FC

0 FA.

Ergo GA <GC.

Pars 2. Du&a GE, In Triangulo FGE
Duolatera FG.GE 2 < FE. hoc'l
et FB, IS

EG FG/
GE b < GB.

bAr. 4. -

Pars 3. Dota GD, in triangulis =
CFG.DFG.
~ Latus CF0 DF,

Latus FG utrique commune,

Sed Ang. CFG < DFG.

" Ergo bafis CG e < DG,

Pars 4. Patetex precedentibus 3 nam
fi tres pofient zquales GD. GE, GN du-
ci; tum forent duz GD. GE ad ean-
dem partem inter fe zquales,

Quodrepugnat parti 3,

€241,

Pro-
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ProrosiTto VIIL

St a pmzb’i’o' A extra circo-
lum accepto ad circulum ducan-
twr quedan relle AH, AG.
AF, (

- 1. Earum que n cavam

peripberiam incidunt maxima e-

rit AH que ptr centrum L
tmnf .

Aliarum major eft e,

Ag que maxime AH pro-
Pz’or. '

3. Extra circulum minma

eff AB, que produtia per cen-
trum tranfs.

4. Que minime proptar eA['

remonore AE minor erit,
& Nozn
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§. Non plures quam due ex
difto puntto A in peripheriam
duci poffunt aquales five intra

circulum [ive extra.

DEMONSTRATIO.

ParsI. Du&a re&aLG. in tri-

.angulo ALG. . r
"Duolatera * AL. LG < AG.*™"

Atqui AL. LG » AH.
quia LG LH.

Ergo AH < AG.
Gg = Pars




b2 L

c Ax. 4;

dar. L
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Pars 2, Du&a linea LF , in triangulis
ALG. ALF.
Latus AL utrique commune.
LatusLG 0 LF. quiafunt radii. -
Atquiang. ALG < ALF.

Ergo bafis AG b <bafi AF.

Pars 3. Du&aLC.intriangulo ACL.
Duolatera AC. CL.b < AL.}S
CL. 0 BL.

Remaunct AC < ¢ AB.

Pars4. Du®aLE, in triangulis AEL
ACL.
Duolateraexteriora
AE.FL d <AC, C1:>s
: LE X LC.

Remanet AE < AC.

' Pars 5. Patetex pracedentibus; nam
du@a AT AE. que intra AI ducitur
eritilld minor; que extra. illi major s
adenque ex A non poflunt duci plures

quam duz quz fint zquales, Q. E.D,

Pro-

RPN M
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ProprostiTio IX.  Eheor 8.

/ Si ab aligno intra

B Circulum punito A plu-
ves quam due veite aqua-~
les AB, Ag AD ad pe-
vipheriam “duci poffint 2
Llud punilum erst con-
s,

DEMONSTRATIO.

Duétasreétas DC CB. divide bifariam
in F& E perreftas FA.EA,
Tum in triangulis AFD, AFC,
Latus AF utrique commune.
Latus AD 20 AC, per propofitionem.
Latas FD 0 FC. per conltructionem.

Ergo Ang. AFD 20 AFC, & uter- ¢ ¢
que bretus: adeoque in perpendiculari b Def,
FA erit centrmin, ¢ z(:i.}x'ou.

Deinde eodem modo per triangula 1. 111,
AEC.AEB demonftratur centrum etiam
effein perpendiculari EA.

- Ergo neceflario erit in pun@ointerfe.
&ionis A . quiaduz linez FA, EA pra-
ter iflnd nullum habent commuae,

' Q. E D.
Gga Tro.’



236 EucrLIDIs

ProrostTi0 X.

- Duo circuli
A S"A‘.DE AFC [

mutuonon [ecant in
)/ pluribus quam duo-
7C .
bus panttis.

DeEMoNsTRATI!O.

Juxta Adverfarii opinionem
ponantur fe invicem fecare in
tribus punéis A.E.C. Tum ex
invenco circuli ADE centro G.
ducantur re®tz. GA. GE. GC :

. quz funtzquales: quia funt ra-
diicirculi ADE. :

Atqui tresiftz zquales GA.GE GC
etiam pertingunt ad peripheriam alterins
circuli AFC: ergo pun@um G illius

#9.1L.  quoque aerit centrum.
Adeoque duocirculi fe invicem fecan-

tes haberent idem centrum, b quod eft
abfurdum. ’ .

b 5. 111,

Pro.
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ProrosiTtrio XL Theor!

IO

gant in A, reita FGillorum cen-
tra F. G. conjungens , [i prods-
catur , tranfibit per contallum
A. :

;

- Peor

L Si duo circuli [e interius tan.
|

DEMONSTRATIO.

Si juxta Adverfarium non caJ
datin A, cadataliorfuminD. . -

Gg3 ~ Tum
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Tum
/Rc&a FGD 0 FGA quiafunt
S { radii majoris circuli.
\ T FG FG
GD»GA.’

AtquiGB 0 GA. quia funtra-
dii minoris circuli.

Ergo GD 0 GB. Totum &
pars. quod eft abfurdum.

- Atqui eadem demonftratio ha-
bet locum quandiu inter pun&a
D & B manet aliquod interfti -
tum; feuquandiuillapun&anon
coincidunt hoc eft quandiu linea
GD nontranfit per contaétum,
Ergo FG produta cadit in

contatum A. :
Q.E. D.

- Scho-




[
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"SCHOLIUM.

Poteft hxc propofitio fic con-
verti.

Siduo circuli fe mutuo interius
tangant, & a punfto contaltus
B, ad centrum uniuscirculi du-
catur Re&a, tuminillaautillius

produ&aquoque eritcentrum al-

terius circuli.

DEMONSTRATIO,/

Duplex hic obtinet cafus: Aut
enim dulta eft BA ex conta&:lx,
. o
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ad centrum majoris circuli: Aut
du&a eft BC ex contaltuad cen-
trum minoris citculiC,

CASUS 1.

Si centrum minoris circuli non
fitinlinea BA, fitextraillam in
pun&to G. ducantur lmea: BG &
AD per G.

E 0 GB. quia funt radii minoris
A circuli.
A

G AG. juxta Adv.

- AED AG-}-GB.
AtquiAG .| GB < AB.f.AD. z20.].

Ergo AE < AD. pars major toto,

Et cadem demonftratio habet
locum in omnibus punctis affig-
natisextra.lineam BA. Ergo cen-
trom minoris circuli rep eritur in
linea B A.

Ca. |
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CASUS IL

Sit centrum majoris Circuliextra re™
&am BC, autillius produ&am , in pun-
&o F, Ducantur BF & DF per C.

Eritque -
A/CE 0 CB. quia radii minoris circuli,

\CE  CF. .

FE 2 FC-}~ CB,
AtquiFC |- CB <FB, FD.

F.rgo FE < FD. parstoto,
Q. E. A,

Hhb Pre-
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Theor. Prorost t1 o0 XIL

M ¥ O

Si duo circuli [ invicem ex-
terius contingant in ‘B. Rela
que dllorum centra conjungit
per contatum tranfibit.

. DEMONSTRATIO.

Si1 Adverfarius hoc neget s
fint fi fieri poteft centra itacon-
fticuta, ut re®a FG. illa con-
jungéns non tranfeat per pun-
&um contaltus B, fed circulos
fecetin C & D. Tum dutis FB.
GB, in triangulo FBG.

a — La-
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LateraFB. BG » <FG. a1 L
Atqui FB. BG  partibus FC.
GD. '

Ergo FC. GD < tota FG.
quod eft abfurdum.

Eadem demonftratio vim ha-
bebit quandiu punttaC & D non
coincidunt : quod folummodo
ficin puntto contactus B. Ergo
linea centra conjungens per illud
tranfire debet.

Q. E. D.

Hh 2  Pro-
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Theor. ProrositTio XIII,
12. .

" Circulus circulumnon tangit in
pluribus punitis quam umo; five
intus, fiveextratangat.

B

D .

DeMoONSTRATIG.

Cafus 1. Circulus ABC tangat (juxta

Adverfarium) in ducbus pun&is A & B :

arr. IL Tumre@aFE, tendet 2ad pun&acon-
tactus A & B; ducatur FB.

FE .. EB 0 FA, quiafunt radii

ejuldem circuli, ¢

o oo, At-

|

|
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Atqui FB 0 FA propter eandem
rationem, ’ ’

Ergo FE | .EBFB. Quod eft, .
abfurdum, b C ‘
Cafus II. Circulus ABC (fi non in
uno) in duobus pun@is tangat circulum
ABD. fc.in A & B, Retta FE quz
centra conjungit tranfit per <contaStum © > Ik
A: '
Atqui (juxta -adverflum , qui etiam
contaGum in B ponit) illa etiam tranfit
per B, utlinea FBE fic lineare&ta.

Ergo hinc fequerctur duas reQas *
FBE , FAE comprehendere fpatium.
Quod eft abfurdum. -d Ax 1y

Hh 3 = PRo:
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reo.  LROPOSITIO. XIV.

i 5. Equales reile AB. DC
in circalo equaliter a centro di-
Slant.

2. Et aqualiter a centro diftan-

tes inter [e quales [unt.

DEMONSTRATIO.

-  Pars L

Ex centro E dultz perpendi-
culares EF.EG, lineas* AB.DC
bifecabunt; & quia totz funt z.
quales erunt & femifles AF. DG
- wquales: ducantur radii EA. ED.

In triangulis retangulis AFE

DGE.

03 110y

@ta
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ota AE FE©O AE) L
ota DG. GE:OD‘DE /47

Awquin4E00 ‘DE quia fiunt
a radiis.

Ergoota AF. FE. 0 otisDG GE
S o AF » nDG.

RemanetoFE 0o GE.
- Ergolinea F £ 0 GE adeoque
d:(tancix zquales.

i

. Pars Il
Supraerant

otaAF F E 2 tis DG GE\

o FE _»o GE

. DA.E © DG.
" Ergoipfa AF 0 DG. & ipfarum

e,

dupla.

AB*0DC. . QD.E -

Pro-
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mer. . PROPOSITIO XV.

" . v Im cirs
c p culo ABCD
B ' E reflarum in-
A— F feriptarum

1 maxima eff
Diameter
-~ 4F.
2. Reliquarum vero ea BE ma-
jor que centro propior.

DemMoNsTRATIO.
"Pars1, Dugis GB., GE. in triangulo
BGE. .
g 2.1 Duolatera2BG.GE <BE.
Atqui  BG.GE 2 AF. Diametro,

—
nd

Ergo AF < BE.
Pars1I. DucisGC. GD : intriangulis
BGE. CGD.
Latwws BG 0 CG> Quia funt
Latus GE 0 GD'radii.
Atang. BGE < CGD.

b1  Ergobafis BEP < CD.

Pro-
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PROPOSITIO XVIL

Si per extremi-
tatem diametri 2
ducatur perpendicu-
laris FE,

1. llacadet ex-
tra circulum,

2. Neque inter
ipfam & civculum
alia veita ad contaltum 4 duci poteft, qua
circulum non fecet,

C

DEMONSTRATIO.,

Parsl. Ex centro D ad quodlibet punétum F
ducta DF, eritin triangulo DAF. '
Angulus A < F. quiaangulus A reGus.
Ergo Latus (a) DF « latere DA,
Atqui DH 30 DA. quiafuntradii,

ErgoDF < DH. Adeoque quia punétum H
eftin circumferentiaerit F extra.

Idem ratiocinium omnibus pun&is linex
FAE poteft applicari: adeoque tota FE (exce-
pto punto A) critextracirculum,

Pars2. Ponat adverfarius reStam AB pofle

duciinter AE. & circulam abfque circuli fe@io-

“ne. Excentro D ad AB ducatur perpendiculas
risDK. Eritquein triangulo DKA,

Theot.
15,

a19. L

Ii Ang. \
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Ang. DKXA <DAK.
Ergo latus DA b <DXK.

Atqui DA pertingit ad peripheriam,
Ergo cadit DK. intra Circulum; adeo-
que linea AKillum fecat,

COROLLARIUM.

Hinc rurfus paret reftam li-
ncam Circulum tantum in una
punéto tangere : nam demon-
ftratumeft cotam re&tam FE ca-
dere extra circulum excepto unis
co punfto A ; adeoquein illo fc-
fe tantum contingunt.

Pm-'

|
|
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Prorositi1o XVII, Pebla

g . Adato puniia

A\/_—\/ A reﬁamllginmm

. / @ AC ducere que

o n | lcirculum datum
S | BCD tangas.

CONSTRUCTIO.
1. Ex punfto A ad centrum ducatur
re&a AD.
z. Centro D radic DA defcribatur
circuliarcus AE. ‘
. 3. Expuncto B erigatur perpendicq-
latis BE. S
4. Jun&aED, ducatr AC,
Dico linean AC tangere circulum.

DEMONSTRATIO,
Intriangulis ADC, EDB.
Latus AD 0 ED\ Quia funt radii €o-
Latus DC 0 DB,/rumdem circulorum,
Angulus D communis.

A

Ergo*Ang. ACD 0 EBD. o4 I
Atqui Ang. EBD et reGus per conft.

Ergo etiam ACD eft re&tus : adeoque
lineaAC b t:mgit SirCqut.n. b 16115
Iia Pro-
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me  PROPOSITIO XVIIL

6. : :
! B Sireila linea

7~ ABtangat circu-
lum , que ex cen-
tro ‘D ad conta-
&um C ducitur
DC; illatangen-
genti AB perpendicularis ersi.

DEMONSTRATIO.

Si neget Adverfarius; Sit alia qua-.
dam DB perpendicularis ad tangentem :
tum in triangulo DCB,

Angulus DBC < DCB. juxta Ad-

verfarium,

s 19 L

Ergolaus DC <DB. »
Atqii DC 2 DE.

bAvg-  Ergo DE < DB. Pars major to-
: to: quod eft babfurdum. Eteademde-

monftratio habet locum in omnibus pun-
Ctis linez CB.
|
|

: |
Pro- ‘!
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PRoboswlo XIX,

Sirectalinea AB
tangat circulum, &
ex contaliu C duca-
tur perpendicularis

B

E trum.

DEMONSTRATIO.

Theos,
17.

CE inilgerit cen-

Si hoc ab Adverfario negetur ; alibi .

centrum affignare debet: Sithoc in F:

Lr~tum du&a FCerit

B - ot - e ar—— g T

Ang. ECB reQus. f;er propofit.
"Atqui FCB 2 etiam re&us juxta pofi-
tionem Adverfarii,

Ergo ECB 0 FCB. Totum & pars:
quod eft abfurdum,

Eadem autem demonftratio Yocum ha-

a18. ik

bet ubicunque ab adverfario centrum po-

natur extra lineam CE. = _
Ergoin linea CE reperitur centrum,
Q. E: D.
Ii 3 Pro-
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Thest ProrosiTrio XX,

* Angulus ad Centrum GEB du-
Plus eft anguls GDB ad periphe.
riam, cum idem arcus GBefiba.
[is angulorum.

DEMONSTRATIO.

Cafus I, Intriangulo Xfofcele
Angulis GEB 0 ang. D B, 16.I.
AtquiD0 B. 5. L
Ergo GEB. duplusanguliD.
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Cafus 2. Du&a AF per centrum P,
)Ang. BEF duplus ang. BAF.) per ca-
\Ang CEF duplusang. CAF/fum. I.

‘Votus BEC duplustotius BAC. 7

7/‘77

Calus 3. Totus Ang. GEC'efl
duplus totius GDC S

Partialis GEB eft duplus par-
tialisGDB.

RCmanetBEC duplusBDC Q.E. D.
PRroy
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cheot ProrostTro XXL

v Indirculo, qui eidem arcai BC

infiftunt anguli BAC. BDC, feu
qui funt in eodem [egmento, [unt
inter [¢ equales.

A

DEMONSTRATIO.

Angulus BEC eft duplusBAC I
Atquiid. BEC eft duplus BDC }2°- 11

VALY, Ergo.‘BAC 20 BDC.

Pro
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PrRorosiTio, XXIL Theor,

) Qa‘- 2Q,
drilateri
]) . circulo
0 C inferipti
ABCD.
anguliop-
D.B.pofi}
. duobus
redis (ant
A B aquales,
DEMONSTRATIO.

Dud&is diagonalibus AC. BD.
Ang.O 0 Q, 2quia infiftunt arcui g5y, 11y,
A AB

f\

Ang. S 0 R “a quia infiftunt arcui
CB.

Totus angulus ADC 0 Q- R.) A

Angulus ABC 0 ABC.

Duo anguli ADC. ABC 2 tribus
Q -}~ R -}~ ABC.
Atqui hitres funt 0 2 Re&is.
Ergo & duo ADC .|~ ABC
0 2 Redtis. Q.E.D.

Kk Pres
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Prorosi1tTio. XXIII

8i fuper eadem reita DF con-
Situta (int duo [egmenta circuls-

~ rum inzqualia; illa non funt [i-

wilin,
N
D . ¥
DEMONSTRATIO;

~S1 contendat Adverfarius illa effe fi-
milia; ducantur re@2z FE,ED.DI,

‘Ang. DEF 20 DIF juxtaa Adverfarium

wo. L. Atqui DEF> DIF.  per 16. I,

Quz duo funt contradiQoria,

Pro-
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PROPOSITIO XXV Theor.

Segmenta fimilia ACB. DEF,
fuper equalibus reitis AB. DF
conflituia, inter fe funt equalia.

C

N

A B D

DEMONSTRATIO.

Superponatur AB ipfi DF, autcon:
gruentaut non.

Sinon : tum peripheria ACD.

Vel cadet totaintra vel extra periphe-
riam DEF: contra przcedentem.

Vel intetfecabit peripheriam DEF:
tunc tirculus circulum fecabit in pluribus
quam duobus pun&is : contra 10, hujus,

\ Ergo congruent : adeoque funt a @+, 4 o
L qualia. Q. k. D,

i o .

Kk 2 Pro-

N\



Probl. 3.

a Cor.
1. 11L

260 EucLip1s:

PROPOSITIO XX7.
B .
Circuli datum
arcum ABD
Al

75N /‘rp perficere.

CONSTRUCTIO.

1. Tria pun@a ad libitum fumpta
A.B. D. junganturrectis AB. BD.
2. Dividantur bifariam per perpendi-
culares EC. FC.
Dico in illarum interfe&ionis pun-
&o Cefle arcus dati centrum quafitum.

DEMONSTRATIO.

Centrum eft in perpendiculari EC.
Ue & in perpendiculari 2 FC,

Ergo eft in pun&o intetfe&ionis ;
quia illud tantum habent commune, &
circuli unicum tantum eft centrum.

Adeoque ex centro Carcus perfici po-
terit. Q. E. F. *

Pro-
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PROPOSITIO XXVI.  yecn.
5 © 23
Si in circulis aqualibus anguli
JSive ad centra. G. H, fiveadpe-
ripheriam B. E, fint #quales :
tunc etiam arcus AC. DF , qui-
bus infiffunt, erunt aquales.

B

DEMONSTRATIO.

Du&is rectis AC, DF. in triangulis
AGC. DHE.
Latus AG 0 DH} Quia funt radii ¢it~
Latus GC 0 HF culorum zqualivm,
Augulus G 20 H, per propofitionem.

. ErgoBafis AC a0 DF.  aeln
Fiant jam anguli B. E. ad periphes *
riam ductis AB. BC. DL, EF, 4

Kk 3 Quia

")
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Quia autem angulorum ad centra G.H

aqualium femiffes ad peripheriam B.E.

b Def1o, CH1am funt zquales 5 fegmenta ABC

Ll DEF erunt blimilia: adcoque quia fu-

per @qualibus re&is {unt conftituta ,

erunt zqualia: Quez fi a totis circulis

+ aqualibus auferantur remancbunt arcus
- AC. DF inter fe zquales,

Pars 2. Hazc eodem fere ratiocinio

demonftratur,

Sed notandum in parte prima figuras.

debere confiderari fine angulis ad peri-
pheriam; quiin demonftratione demum
conftrui debent,

Sic etiam in parte fecunda fpectari de-
bent abfque angulis ad centra, quosde-
monttratio demum requirit,

Adeoque utriufque partis demonftra-
tione ambo anguli& ad centra & ad pe-
ripheriam exiguntur: cum per illos de.
monftretur 2qualitas reCaeum ; per hos
vero fimilitudo fegmentorum ; qua utra~
que neceflaria funt,

'Pro’,




/
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ProrosiTtrio XXVIL Tl eot.
Si in aqualibus circulis arcus Al, DF. *
fint equales, anguli illss infiflentes five ad

centra G, H. five ad peripherias, B. E. [unt
inter fe aquales.

B B
C
A 1 D

DEMONSTRATIO.

ParsI. SinonfitangulusG 2 H.
’ Erit G> H.
Vel G <H.

. S GH> H fiatque.

Angulus AGC O H.

Ergo 3 Arcus AC 0 DF. (
Atqui Arcus A1 0 DF per propofit, * 16. 1T,

“Ergo Arcus AC 0 AL Totum&

+ pars: quod eft abfurdum. Ergoangulus

G non ¢ft minor H.
Eodem modo prebatur angulum G
non effe majorem angulo H. '
+ Ergo fequitur G efle zqualem A.
Pars 2. Haec facile eadem formula de-
-monfteaatur. = Pro-
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me. P ROPOsi1TIO XXVIII,

w 8i in circulis eqnalibus duiie
fint equales reitie AC.DF :erunt
etzamy quos auferunt , arcus AC.

DE imter fe aquales.
B B
G
C » o

DeMonNsTRATIO.

Du&is re&is GA. GC: HD.HF, in
triangulis AGC. DAF.

Latus AG 0 DH.)‘ Quia radii zqua-

Latus GC 20 HF./lium circulorum,

Bafis ACO DF. per propofitionem,

o1 ErgoAng AGC a2 DHF.
basar  Adeoquearcus AC b0 DF.

C:-

\




[
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‘ ProrosiTio XXIX.

! 8i in equalibus circulis arcus

- AC.DF [int 2quales; erunt &

 [ubtendentes recte AC. DF inter
e #quales.

26.'

DEMONSTRATIO.

' Dué&is GA. GC. HD. HF, erunt in.
A triangulis AGC,DHF.

: Latus GA 0 H Quia funt radii z.
| Latus GC 0 HF [qualium circulorum.

i Angulus C 0 ,H, quiaarcus AC po-
mtur zqualis DF.

| Ergobafis AC b DF. bel
j . Q D. [ ]

a2y IIL

'Ll Pres |
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Prorositio XXX.

Prott. 4.
B .
vt Datum ¢ir.
/ ’ culiarcum ABC
bifariam [eca-
cre.

A D

CONSTRUCTIO.

1. Ducaturre@a AC, datiarcusex-
tremitates copjungens. '
2. lllaperperpendicularem DB, bi.
fecetur. .
Dico Arcum bife&um effein B.

DIMONSTRATIO.

Dugis rectis AB. CB, erunt in triangu-
"lis BDA. BDC,
Latus BD utrique commune.
Latus AD 0 "DC| Per con.
‘Angulus BDA 0 BDC/ftru&.

——

. ErgoBaﬁs BA Y ,BC.
~ Adeoque Arcus BA 0 bBC.

Ergo Arcus ABC divifus eft bifariam,
4 Q E. D.
R ' Pro-

oo
™

ne
i
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PROPOSITIO XXXI.  theoe

1. Augulus ABC in femicircu-""
loretus efs.

2. In fegmento majori angulus
BAC reéto minor.

3. In fegmento vero minori an-
Lulus BEC recto major.

DEMONSTRATIO.

Pars I. Du&aDB, eruntduo trian-
gula DAB. DBC. Ifofcelia, adeoque
anguli fupra bafes 2 zquales, Cagt
Ergoang, DBA 0 DAB.\A
Et ang. DBC DCB./)**

" Totus Ang. ABC 0 duobus BAC
! ~BCA, '
Atquiin triang. ABComnes tres an-
gulifunt 0 b 2 Re&is. o
‘ Llz . Er.®¥®
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Ergo ab una parte angulus ABC eft
re@us, & ab altera duo reliqui BAC.
BCA etiam zquales uni recto.

Pars 2. Perpartem I duoanguli BAC
BCA fimul conftituunt unum re@um 3
ergo {olus BAC eft minor re®o.

Pars 3. Inquadrilatero ABEC.
Duoanguli A -1 E 20 c 2 Reétis.
Atquiang, A > uno reQo per par-
tem I.
Ergoang. E < unorelto.

'~ SCHOLIUM I

Si trianguli retanguli hypotenufa di-
vidatur bifariam, erit pan&um bifeGtio-
nis centrum circuli per triapun&ta angu.
laria tranfenntis:adeoque examen norma.

SCHOLIUM 11

Ex hac propofitione deducitur fequens

PROBLEMA.

Minus quadratum Z a majore X fub-
traherc, feu exhibere differentiam qua-
dratorum X & Z,

Con-
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S et w

ACB.
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CONSTRUCTIO.
A : 3
D
. ¢ —|
A |

1- Super AB 0 X fiat Semicirculus

2. In- Diametro AB fumatur AD
0 Z.

3. Centro A radio AD defcribear-
cum DC. erit reGa AC etiam 0 Z.

Dico du@®a CB illius O CB eflequa-
fitam differentiam quadratorum AB. AC,

DeMoNsTRATIO.

Per propof. 31. 11I. angulus ACB eft
reCtus , ergo in triangulo reGtangulo
ACBelt

ABX GAC-L.OCBperg47.1
SEAC OAC, |

OAB--0AC0 OCB. ,
) Ll; Pro-
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T  ProrosiTio XXXIIL
Sireftalinea ABcirculum tan-
at in C, & a contalln ducatur
aliacirculum [ecans : erst angulus
atangente & [ecante faitus zqua-
s angulo qui fit in alterno fe-
gmento.

. DEMONSTRATIO.

Cafus hic obtinent omnino duo:

Aut eaim linea circulum fecans ad tan-
gentem eft perpendicularis & tran(it per
centtun O, ut CD,

Aut nentranfic : utCE,

Ca-

’
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CASUS L

Demonftrari debet angulum ACD 0
| CFD. :
Ang. ACDeftreQus: per bypoth.
Ut& 2CFDeltreQus; quizeltin Se- o35 111 -
micirculo.

Ergoang. ACD 0 CFD,

CASUS IL

Ab una parte probari debet efle ang,
ACE 0 CFE.
Ang. ACD 2 CFD. percafum I,
S <~\ng Q. 2 bR. quia in eodem b1
fegmento.
Remanetang. ACE 20 CFE.
Ab altera parte probari debet ang,
BCE 0 CHE.
/An .BCD 20 CHD per cafum I.
AjAng. Q 2 8. qula funt eodem
\ fegmento, -

Totus ang. BCE 2 Toti CHE.

"QE.D.

Pro:
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Poils. ProrostTi o XXXIII.
| Super data reita AB fegmen-

tum circuls conflruere , guod ca-

Diat angulum dato angulo #qua-

lbem, o
c

Eft autem angulus datus vel reQus ut
E, vel non reQusut H. C.

CASUS L

Conftru&io & Demonttratio.

#3LIL  Data AB bifariam divifain D. Centro’
D radio DA fiat femicirculus ACB. hic
capit aangulum re&um ACB, adeoque
datore®o E zqualem.

i Ca-
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CASUS IL

CONSTRUCTIO,

I. Ad datz BA punQum A ducatur
DK , uc angulus DAB fit zquales bangu
lo dato C ’

2. Ex A duc perpendicularem AF,

3. Fiat angulus ABE zqualis angulo

4. Centro E, radio EA vel 'EB
(quz per 6.1 funt zquales) defcribe
circutum BIAG. L J
Dico fegmentum AGB cipcrean
lum dato acuto C 2qualem,
Ut & fegmentum AIB capere angu-
Jum data obtufo H 2qualem,
Pars 1. Ang. DAB 0 < AGB, in
altemo fegmento.
Et Ang. DABXO C perconftru§,

———

ErgoAng. AGB 0 C,
Pars2. In quadnlatero AIBG.
pDuoangulil 1. G 420 2 Redtis.
Et duoanguli H+ C 0 2 Redis,

<Ergol._L.GJ) H1. C,
S

gll-

Atqui- G ve C per. par- €3 1L

tem I,

. DB

¢32 L
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Probi. 6. PKOPOSITIO‘ XXXIV.

A dato circulo AB( feg-
mentum CBA anferre, capiens
angulum ‘B , dato angwlo D

aqua/em.
E® A r
<
< /B

_ CONSTRUCTIO,

t. Ducatur reta tangens
Circulumin A.

2. Ad Afiat angulus EAC
aequalxs angulo date D,

Di-
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Dico [egmentum ABC
capere angulumaqualem D.

" DEMONSTRATIO.

Ang EAC»a ABC in al-#3mx
terno fegmento. ,
. Atqui EAC o D per con-
ftructionem. .

" Ergo ABC o D.
Q.E.D.

Mm 2 ‘Pre-
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ProrosiTtrio XXXV.

Siincirculo due recte AB. CD fe matuo
in E [ecuerint: Relangulum compreben-
fam [ub [egmentis unius AE. EB: equale
‘«fi ei quod [ub fegmentis alterius CE. ED.
comprehenditur redangulo.

Quatuor dwcrf hic occurrere poflunt
calus,
DEMONSTRATIO,
CASUS 1.

Si re@x AB. CD fe mutuofecent in
Centro: tum S AEBerit 0 T3 CED:
‘quia quatuor illorum latera fint radii,
adcoque inter fe zqualia,

Ca-

—rh i
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CASUS 1L

Si una CD per centrum F du@a alte-
fam AB non per centrum tranfeuntemn
fecet bifariam adcoque a perpendiculari- a3. ug.
ter iu E: ducatur kB,

DEMONSTRATIO.

SCED-L.OFEb0 OFpfeu OFB, bs, 1L
Atqqi OFE-L-OEBX® 0O FB.

Ergoliis in hujus locum pofitis.

T CEp-L-OFEX DFE..J...D EB.
Adcoque dem pto utrinque codem O FE.

2CEp 0 O EB hoceft T2 4EB,

CASUS III

Sirecta CD per centrum F dua alte-
ra non per centrum non dividit bifariam
inE,

DEMONSTRATIO.

Du&a FG perpendiculari ad AB, ut
& FB tum erit,

Mm 2 Lo
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=CED ~~DOFED - DOIFD _ ho:eft (IFB.

DFG—+-0OGE47.I. O Fo—~1iGbyg

Sublato utimque O FG, erit
SCED——0OGED  _ DGBlL
Sablaro CJGE T AEB——[OGE. 5. 11

CCED 30 T AEB. Q.D.E.

CASUS 1V.

Si neutra tranfeat per centrum & fe
mutuo fecent utcunque.

DEMONSTRATIO.

Ducatur GH. tranfiens per centrum F
& per interfe&ionis pun@um E. Tum,

2 AEB 0 GEH\perca-
Et = CED X eidem T2 GEHifum 3.

ErgolZAEBXO CED.
"Q.ED,
N O T A

Incafu 3. Illa qua fibi invicem fub-
feribuntur inter fe funt 2qualia & inferio-
raloco fuperiorum legi debent, acfi in
una eadem linea eflent fubftituta; id
quod etiam in- plerifquealiis demonftra-
tionibus obfervandum, -

- Schos
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SCHOLIUM

Suppefitis Libri V. Definitionel. &
prop. 4 & 16, (qua cumn hac propofitio-
ne nihil habenr commune) hzc nnicade-
monl(tratio facillime omnibus calibus in-
fervire poteft. '

DEMONSTRATIO.
Dué@is AD. CB, erit in triangulis
AED. CEB.
Angulus A Q
Ang. pp B¢ Ik
Ang. AED 0 CEB. 15.1L
lzrgo erit per4. VL.
AE—~ED=CED 1| EB,
Etpernoftrum Theor. I. Lib, V.
vel 16. VI,

' [DAE.ED®JCE.ED, Q.D.E.

Pro-
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ProrPosiTIO XXXVI

Theor,
o : A Siapunitodex-
S tra crculnm dato
ducantur 8uz recle,

una tangens AF o
altera fecans AB.
Erit reitangulin
BAC, fubtota fe-
cante BA & illius

parte ACintey pun--

Gum A & circulum interjeta comprehens
fum 5 aquale quadrato iangentis AE,

Duo hic notandi funt cafus.

CASUS I,
‘Aut fecahs AB tranfit per centrum D,

: DEMONSTRATIO.
Duta DF, erit
' HBAC-—-«DDCM'D DDA

T ODF<DFA. 47 1.
Atqui DDC X0 ODF. Quiafontaradiis.

m—

TBAC X0 I FA..

CASUS 11,
Aut fecans AE non tranfit per centrum:

Dea.
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DEMONSTRATIO. t

Ex centro D dulta perpendiculari
DGut & DI:erit '
CEal-l-0GIoO GA}A
abe abg™

TEAl ~~0ODG—~0GI 0 ODG—-IGA.
47.1. DI teu Q0¥ T ODA. 4.1
Hoceft UrD——JFa.47.1

CEAI-Q Dr D IDF - TkA,
Sublato utrinque O DE.

2 EAI 0 0O FA.

Q_E. D.
COROLLARIUM. L

1
Sia pun&o quovisextracirculum fum.
pto, pluresrecte circalum fecantes du-
cantur, rectangula comprehenfa fub to-
tis fecantibus & partibus exterioribus 5
inter fe funtzqualia, =~ 7

Na Scho:
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SCHOLIUM L

Suppolitis ii‘dem quein Scholio precedenti,
hanc damus Corollarit primi demonfirationem.
Demenfirandum et & CAB effe xquale
T DAE. ' .
DEMONSTRATIO,
Ductis CD & BE, erunt triangulaCAD. EAB
inter f¢ fimilia.
NamanguliQO——P 0 2 Relis2a, 111
Etangnh AEB—P 0 2 Refis 13, 1.
Ergo O =P ) AEL——p,

Et Sublaro communiangolo P,
O 0 AEB.
Deinde ang, A utrinquc eft communis,
JErgo R 30 ABE, 32,1 r
Quare in triangulis CAD EA Berit per 4, VL
CA ——AD = Ea [AB,
Etpera6, VI )
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Yy
N

SCAABD =DAAE,  QE,D.

SCHOLIUM II.

Sijamex pun&o A fupra lineam AC
ducatur ALG, eodem modo du&isGD
LE probatureffe — GAL 0> _DAE;
notandumque eft pun&a peripherizG. L.
concave & convexz propius ad feinvi-
cem accedere, quam pun@aC & B quae
punctorum diftantia adhuc magis immi-
nyitur {i ex A fupra lineam AG ducatur
alia Circuliin fecans : donec tandem du-
catur recta AF, que Circulum tangit in
unico puncto F,in quo pun&a peripheriz
concave & convexa coincidunt, adeoque
cumantea defignata eflent duz linez AB
AC feu AL AG. interfeinzquales; jam
ex A ducitur folummodo unica linea AF.
qu ergo in fuperiori proportione bis fu-
menda eft {c: femel pro linea GA , & fe~
mel pro LA. quo fa®o proportiofic fla=
bit FA— ADZ= EA ! AF.

Ergo per16. VI
0 Tangentis AF 0 T DA. AE.

Quz zqualitas ipfius Propofitionis 36
genuinum exhibet fenfum , ut hinc pateat
quamaréto nexu ha veritatesinter feco~
hrcant, quamque naturali una ex alia de~
ducatur confequentid.

Nn 2 Pro-
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COROLLARIUM IL

Duz re&z ab codem pun&to
du&tz , quz circulum tangunt,
1inter fe funtzquales.

.COROLLARIUM IIIL

Ab eodem pun&to extra cir-
culum fumto, duci tantum pof~
funt dux telte, qua circalum
tangunt,

Pre-
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ProProsiTio XXXVII,  Theor
3.
A Siapunddedex-

/ tracirculum pofi-

¢ / todulle fint due -
' yed« AB. AF,ita
ut rectangulum
BAC fit aquale
quadratoalterius
AF. tum  linea
AF circulum tan-
get inP.

DEMONSTRATIO
Du&a linea tangente AH, ut& lineis
DF. DH.
T BAC a2 0OAH. "' 35-.'
AtquiTBAC 0 O AF. per propoﬁt
Ergo0 AH D AF. krgo AH 0 AF.
Quarcin Triangulis AFD. AHD.
Latus AF I) AH.
Latus FD 0 HD.
Latus DA commune,

Ergo Ang. AFD O AHD, b bs 1

Atqui ¢ AHD eft reGtus., 18, 11y,
Ergoergo AFD reQus cft adeoque ,
¢ AFtangens. Q.E.D. d16. 11K

FINIS LIBRI TERTII,
Nn 3 . Pros



EUCLIDIS
ELEMENTORU M
LIBER QU ARTUS.

DEFINITIONES.

1. Figurareclilinea, in figura
rectilinea infcribi dicitur , cum
Jinguli efus figure, que m/crz
bitury anguli, [ingula latera ejus
cui inferibitur tangunt.

2. Simsliter & figwra circum .

‘ ﬁgumm deferibi dicitur , cam fin-

- gulacjus, que circumfiribitur, la-

vera (ingulos ejus figure angulos

Letigerint , circum quam zl/a des
[cribitur.

3. Fi-




!
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3. Figura autemreitilinea in
circulo inferibi dicitur y curs fin-
guli efus figure, que inferibi-
tur, anguli tetigerint circuli pe-
ripheriam. :

4. ‘Circulus autem circum figu-
ram defcribi dicitur . cum circu-
/i peripheria, fingulos tangit ejus
Jigure, quam circum./cribz't, an-
Zulos. ;

5. Figura ve.
1o rettiineacir-
ca circulum de-
[eribi  dicitur ,
cum fingula lz-
B = €T €/us s que
circumfCribitur,

circuli perz'p/oeriamtangant.6 5
T . z.

G
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6. Similiter & circulus in f-
gura inferibi dicitur s cum cercy.
/i peripheria fingula latera tangit
ejus figure inqua infcribityr,

7. Reita in circulo accommo-
dari, few coaptari dicitur, cum
efus extrema incirculi peripheria
fuerint.

AL \B

°
Sic A B. dicitur inairculoac-’
commodatanon vero CD.

Pros
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Prorostirio, L Probl. 3

In datocir-

; A
. i culo ABCac-
@T— ccommodare
w reitam BA
¢ equalem da-

te reite D : que Circuli diame-
tro BCnon (it major.

CONSTRUCTIO.

1. In dato circulo duc Diametrum
BC; cuifidata re&a D fit zqualis, pe-
tito fatisfaum erit. Si vero minor.
2. AbfcindeaBED D:&centroBa 3. L
radio BE defcribearcum circoli EA,
Dico reGan BA efle zqualem D
& coaptatam in Circulo. '

DEMONSTRATIO.

Linea D 30 BE per conﬁru&ionegi.' .
EA 0 BE quiaradii.

ErgolineaD b0 BA, quz eft co- : ‘:):'fl..
aptataincirculo quia cutraque extremi- 7. 1v,

tas terminat in peripheria,
' e
,_o Q ProO~
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Probl. 2 ProrostiTi10 1L

In dato circulo ADC triavgu-
lum ABC defcribere, quod dato

triangulo DEFEF (it equiangu-
lum. -

D G A
— \
Nr Xo
| \
E . B
CONSTRUCTIO.
arz.t. 1. Ad adulte tangentis GH

bap L pun&tum A "con‘htuatur angu-
lus GAB. xqualisangulo F.

3. Adidem punétum A abal-
tera parte fiat HAC =zqualis an-
guloE

]ungatur rc&a BC.

Dico

-~
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Dico triangulum ABC ipfi
DEF eflc zquiangulum.

DEMONSTRATIO.

Intriangulis ACB. DEF.

A {Ang, C(c) D/GAB D0 F per conftru&t:
\Ang,B (c) 0 JHAC E per conitruét. €32 11,

Duo anguli C 2-B duobus

F-LE.
Ergo etiam tertius ¢ A ter- a2 cor
~to D -l



Probl. 3.
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b 16. &

17 I -
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PROPOSITIO III.

Circadatum circulum BCE trs.
angulum LNO defcribere 2quian-
gulam datotriangulo AFD.

CONSTRUCTIO.

" 1. Trianguli DAF latus AF produca-
turin G & H.

2. In circulo du&o radio IB a fiat
angulus BIE. zqualis trianguliexterno
anoulo DAG.

3 Fiat angulus BIC zqualisexterno
DFH.

4 Ad triapun&a B, C. E, ducantur
tres ptangentes OL. OE. LM,

Dico exillarum concurfu oriri rrxanﬂu-
lum OLM. dato DAF a:qu:anoulum

-

DEMONSTRATI1O,
T« Scholio prop. 32. 1. quadrilaterum
BIEL dividi poteft in duo triangula,cum
al-

- A
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autem unum trian‘gu]um contineat duos

angulos reCtos , duo continebunt qua-
tuor; adeoque quatuor anguli in quadri-
latero diQo erunt zquales quatuor rectis ¢,
a quibus fi demantur duo cre&@i LEI, ©161¥
LBI. remancbunt®
Anguli BIE-L_L 20 2 Re&is.
Atqui DAGJ-DAF 2 2 Re&is.

Ergo BIE |- L 3 DAG -1 DAE|
Atqui BJE O DAG per conft|

Remanet L 0 DAF.
Eodem modo demonftratur quod fit
angulus M 20 DFA, ergotertius O erit .
L dtertio D, :,,’ f“‘

N O'T A,
Quod autemtangentes EL. & BL in

uncto L concurrere debeant fic patet.
Du&a BE.

Duoangulitoti LBI. LEL 0 2 R.
Ergoang. partiales LEB. LBE> 2R,

¢ Ergo rectz EL.BL concnrrent,  eAx g

0o 3 . Prox
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—_ PROPOSvlTl o IV.

Dato triangulo ABC circulum
infcribere. ° \

CONSTRUCTIO.

1. Duos quoslibet angulos B.
e 0.1 C. 2divide bifariam per reftas
BD.CD.
2. Ex pun&o concurfus D duc
perpendiculares DE. DF. DG.

3. CentroD, radio DE. de- -

fcribe circulum,

Dico illum tangere omnia late- -

ratrianguliin pun&is D.E.F. a-

dcoque ipfiinferiprum cfle. 5
€.
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DEMONSTRATIO.

In triangulis DGC. DFC.
Ang. G » F. perconfir.
Ang.DCG 2 DCF. quia totus

C bifc&us eft.

Latus DC commune.

Ergolatus DG *»DF. b16.1

Eodem modo demonftratur ef-

" feDF DE.
- Adcoque tres linex DE. DF.

DG funt inter fe zquales.

Ergo circulus centro D du&us
tranfic per pun&aE. F. G. & tan-
git ¢ omnia latera; quia anguli c16.1m,

-ad E.F.G. funt re&i; adcoquc

d triangulo inferiptus eft, aDet. 6.

Pro-
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puob. 3, ProrosiTio V.

Circa datum triérzgulum A4BC
circulum defcribere, ‘

CONSTRUCTIO.

I. Quzlibetcanque duo latera AB,
s1o.L BC ;divide bifariamin E. & F,
" 3. ExE & Ferigeb perpendiculares
YL ED FD. seoper
3. Ex pua&o concurfus 5 deferibe
radio D A circulum,
Dico illum quoque tranfire per puncta
Bé_ C. adeoque triangulo circumfcriptum
¢lie,

DEMONSTRATIO.

Dudis DA DB DC. In triangulis
DEA,DEB: =~

R
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Latus DE commune.
Litus . EA 0 EB} Per con. -
Angulus DEA 0 DEB/ftru&.

> Ergo cbalisDA 0 DB. 4L

Eodem modo demonf(traturefle DB
0 DC, adeoque tres linee DA. DB.
DC{untinter {e zquales,

Ergo Circulus centro D, radio DA
defcriptus, tranfit per omnia trianguli
pun&a angularia: adeoque ipfi eft cir-
cumfcriptus, d

Fadeni conftru@ionis formula obtinet

d Def,
4.1V,

“in omnibus trianguli fpeciebus ; cum hac

folummodo d:fferentia, quod in Re&an-
gulo centrum cadat in pun&um medium
hypotcnufz. . .

In Acutangulo centrum cadat intra tri+
angulum.

In obtufangulo vero extra/

SCHOLIUM.

Ex hac propofitione deducitur Metha-
dus defcribendi circulum, per tria pun-
Ganonin linea reta difpofita, tranfeun-
tem.

Pp P;o%
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Probl. 6. PROPOSIT1O VL

Dato Cz'rmlov quadratam "=

I
N

C

CONSTRUCTIO.

1. Ducantur dux Diametri AC
BD in centro C fcad angulos re-
- &osinterfecantes. ’

2. Jungantur re&z AB. BC.
CD.DA, '

Dico ABCDefle qua‘dra;um, '

quxfitum.

DEMONSTRATIO.

Pro lateribus.
Intriangulis AEB. AED.
. : Latus ‘

R \
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Latus AE utrique commune.
Latus EB 0 ED. quir radu. :
Angulus AEB 0 AED. quiau-

terque retus.

Ergobafis AB *0 AD. 1L

Eodem modo probatur. AD 0
‘DC: DC»CB.CBoBA.
Adeoque quatuor illa laterain.
ter fe crunt zqualia.

Pro angulss.

Quatuoranguli A.B C.D.iftis
lateribug coneenti. fuut in Semi-
circulo. ergoredti. ® b3 ML,

Adeoque ABCD ¢ft quadra.
tum Cireulo infcriptum.

Q E F,
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Probl. 7. P'ROP.OS 1T10 VIL

Circa datum Circulum quadra.
tum defcribere.

4R
AN

CONSTRUCTiO'

1. Ducantur duz diametri
AC. BD fe mutuoad angulosre«
&osin E fecantes.

2.Perillarum extremitates du-
cantur tangentes FG. GH.HI. IF,

Dico illas coeuntes confti-
tuere Quadratum quzfi.
cum FGHL

5
»

De-
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DEMONSTRATIO,

Pro angu]is.

- In quadrilatero AEBF.
4 AnguliA.E.B.F. 024 Re&is}s agal
Atqui 3 Ang. A.E.B 0 3Re&is Schos

lium,

Remanet ang. F 0 1 Refto.

Simuli ratiocinio probatur an -
gulos G. H. I effe re&os.

Pro lateribus.
In parallelogrammis FD. ID.

* latera FG. IH funt 2qualia Dia-

metro BD. adeoque & inter fe.

In parallelogrammis JA. HA.
lateraF 1.GH funt® zqualia Dia- b ;4. x
metro AC.

Atqui Diametri AC. BD funt
inter f@xquales. '

Ergo 4 latera FG. GH. HL
IF funt inter fe xqualia. -

*, Adeoque FGHI -eft quadra-
“tum qualitum. Q.F.E.

Pp3  Pro:
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PROPOSITIO 1L

In dato guadrato Cir&ulum de-
[eribere. '

F___A_ &
X
B~ £ i

\\'
X C. H

CONSTRUCTIO,

1. Ducanturduz diagouales FH. GI
fe interfecantes in E. :
2. Ex E demittatur ad latu® FI per-
pendicularis EB.
3. €Centro E radio EB, defcribatur
Circulus. .
-Dicoillum tangere laterain punctis

A.B. C.D. ‘adeoque quadrato’infcrip-
tum effe. .

Pe-
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DEMONSTRATIO.
Ex E ductis perpendiculatibus EA.
ED.EC.
- Intriangolis FAE. FBE. ernnt,

Angulus A 30 B per conftr. quia re&i.
Angulus 20 0 P. quiafemire@i. = a2cor
Latus FE utrique commune. N\ L

Ergo Latus EAO EB. b : b 261

Sic etiam probatur FB 0 ‘EC: &
EC0 ED: ut& ED 2 EA.

Ergn circulus centro E , radio EB
defcriptus tranfibie per pun&a A. D.C:
& quia angult ad illa pun@a funt rc@&i,
tanget omuia iatera 3 adeoque circulus
quadrato erit infcriptus,

Q.E. D,

-

| - : Pro-
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. ' i '
Probl. o. ProrosiTio IX,

Circa datum quadratum circ-
lum defcribere,

N

 CONSTRUCTIO.

1. Ducantur diametri AC.
BD fecantes fefein puntto E.

2. Centro E, radioEB, dea
fcribatur Circulus.

Dico illum tranfire per
omnia quadrati pun&a
angularia ; adeoque illi
;Hccxrcumfcrxptum

De.
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DEMONSTRATIO.

PDiametri AC. BD, quatuor
angulos A.B.C.D. *bifariam fe- 2 Coo
cant, ErgointrianguloEBA. %"

Angulus EBA 0 EAB.

ErgolatusEA 0 EB.

Sic etiam probatur EB 0 EC.
&ECOED: &EDOA.

" Adeoque quatuor linez EA.
EB. EC. ED. funtinter fc zqua-
les.

b 6.1

Ergo circulus centro E radio
EB defcriptus tranfic per omnia
quadrati punéta angularia A. B.
C. D. adeoque illi circumfcri-
ptus eft.

b * Q E.D.

Qq Pro-
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PRoPoszrrlo_ X,

Triangulum 1fof-
celes ABD conflruere,
cujus fingals ad bafin
anguli B. & D dupli
fint veliqui ad verti-
cein A,

Probl.ro,

CONSTRUCTIO.

I.. Quimlibetcunqre lineam AB ita
e 1r. 11, divide 2in C, wt_ 2 ABCfit O AC.

2. Centro A radio AB delcribe circu-

lum. »

: 3. Ex B in ifto circulo accommoda
brIV. bretymBD O AC.
4. Ducreltam AD.
Dico ABD effe triangulum quafitum,

DEMONSTRATIO.
Duéta re@a CD, circa triangulum

ACD deferibatur circulus ACD,
= ABC 0 O AChocelt OBD per

conftr,

€37, 1L Ergo BD raugu circulum € quem
. BA, fecat;

32 1L [Vndeang, BDC <20 Ainalterno feg.

( Ang.CDA  CDaA.

: A
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Totalisang. ADB (0 ABD) 0 A
. J-CDA.

AtquietiamBCD d0 A--CDA. dﬂ-l'-_'

Ergo
Intriangulo BCD ang. BCD 0 CBD.

Adeoquelatus BD <0 Cp. €61

Atqui latus BD 0 AC.

l:rgo

Intriangulo ACD latus CD 0 CA;

Adeoque angulus A 0 CDA.

Ergo angulus BCD/(qui ducbus A &
CDA eft zquaiis probatus) eft duplus an~
guli A. -

Ergoctiam BDC, quiangulo ABD
demonftratus eft zqualis, duplus eritan-
guli A,

Adeoque & ADB, qui 2ngulo fABD
elt zqualis , ejuldem anguli A dupius
erit. Q. E. F. R

COROLLARIUM,

-In triangulo .}fofccle hoc modo con-
ftru&o, angulus ad bafin valet duas partes

. 2 .
quintas feu n duorum vel % unius
Re&i : qilare angu]us A valebit
I 2 . .
+ duorum vel ~unius Recti,

Qg 2 Pro-
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oo PROPOSITIO XL
. Dato circulo Pentagonum -
quilateram & aquiangulum in-
[cribere.

Y
oy

| A

CONSTRUCTIO.,

1. Cuilibetcunque triangulo Ifofceli
juxta preccdentem propofitionem con-
221V flituto, zquiangulumainfcribatur EFG
in circulo dato.
2. Illius fupra bafin anguli EFG.
EGF bifecentur per reGas F1. GH,
3. Pun&a E. H.F.G.I jungantur
totidem rectis, '
Dico factum effe quod petitur.

De-

DNt

FL S LT

“
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DEMONSTRATIO

Pro lateribus.

Quinque anguli EFL JFG. EGH.
HGF. FEG funt inter fe zquales per
conftru&ionem.
Ergo 2arcus quibus infiftunt funt 2« 4,6 m,
uales,
Ergaillis bfubtenfz reGe , qux funt b29.11%,
Pentagoni latera, funt zquales.

Pro angulis.

Arcus HFGI 2 Arcai FGIE, per
partem I
Ergo AngulusE <0 Angulo H. quia ¢27. 118
zqualibus arcubus infiftant.
Simili modo de duobus aliis angulis

&c. Q.E.F.

s Qg 3 | Pro-
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PROPOSITIO XIL

Circa datum circulum Penta-
Lonum equilaterum & &quidngu-
{um defcribere.

Theor.

12,

CONSTRUCTIO.

* 1. Inferibatur Pentaconum regulare

o

per preced: ABCDE. _

2. Ad pin&a A.B. C. D.E. du-
cantur totidem tangentes, qug concur-
rentin pun&is F. G. H. L. C.

Dico faéum quod quaritur,
S De-
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DEMONSTRATIO.

Pro lateribus.

Ex centro O dudis perpendicularibus
OP.0OQ, vt & radio O A intriangulis
OAP.0AQ,

Latus OP 2 0 OQ. quia zquales axy. 1,
AB. AE zquidiltanta centro.-

Latus PA * 0 QAL quia zquales b3 IiL.
AB. ACbifcée funt, .

Latus OA utriquc cominunes.

E! 7()2"1(7 CO'\I Do) O‘&q QH rﬂiC‘c 81
rantur 1b 2qualibus R ed tysav gulis OAH
OAG : remanebit angulus HAB 0
GAL.

. peinde TrirngulaBHA. EGA. funt
Ifofcelia, quia ex puncto H duétz funt
duétztangentes HA. AB : utex puntto d2 Co-
G duz GA GE: qua funtd mqus ;‘;;_36‘

Quare illa triangula habent bafes AB.
AE zquales , & anoulos ad bafin HBA.
HAB. xqualcs GAE. GEA. non folum
alterum altert , fed promifcue omnes ¢ s 8:
quatuor inter {e zquales, Adeoqueequa 16.1
tuor latera BH. HA. AG. GE, funtin-
ter {e zqualia. : i

1=

~~e
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Simili modo demonflcatur omnes
decem lineolas effe inter fe zquales.
Si jam una fit 2qualis uni ctiam due
erunt duabus zquales,
Adeoque quinque latera, quz ex dua-
bus lineolis conftant, eruntzqualia.

Pro angulis.

Ex demonftratis patettriangula AHB
AGE habere omnia latera zqualia,
Adeoque angolum HfD G. Eteodem
modo de reliquis.

COROLLARIUM.

Si in circulo quzlibetcunque
figura regularis fuerit infcripra,
linez tangentes circulumin pun.
&is illius angularibus, fuo con-
curfu femper confticuent figuram
fimilem circulo ciccumfcriptam.

; Pro-
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" Prorositio XII, >
: zob. 13.
“Dato Pentagono regulari cir-
culum infcribere.

B A H g S
ST T A . '
o \\/ N
~ Z/’ ; \\x
B / W S
ANlrv
- % .
. N . s /

~ .CONSTRUCTIO.

-1, Quoslibet du‘os'ahgulos A& E ‘
divide bifariam per re&tas AF. EF, '

2, Ex illarum pun@o concurfus F,
ducantur ad omnia latera perpendicu-
lares., . - _

3. Ex F tanquam centro pro radio
affumta una ex iftis perpendicularibus de-
feribatar circulus. - _

" Dico illum Pentagono fore in-

.. fciptum, :
Rr - De-
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DEMONSTRATIO.

In Triangulis AGF, AHF.

AngulusGAF0 HAR  Per con-.
Anoulus AGF 0 AHF(ftru&.
Latus AF utrique commune.

¢ 16 L Ergo a lafus GFX HF.

. Eodem modo probatur HF 0 IF.
IF 0 KF. KF 0 LF & denique LF
2 GF,

Adeoque omnes ifiz perpendxculares
erunt inter {e zquales.

\ Quare circulus radio- FH deferiptus
. " tranfibit quoque per punéta LX. L. G.

b6 1L in quibus ifta lateratanget; quia anguli
ad ifta pun&a funt re i,

.QE?D

| C(.)KOLLARIUM..I._

In qt.xolik;et‘polygono rcgula-
- ri

i
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ti omnes linex bifecantes angu-
los in uno eodemque punéto con-
. veniunt.

COROLLARIUMII

In omni Polygono laterum .
imparem habente numerum li-
nea aliquem ex angulis bifecans
oppofitum etiam bifecabic la-
tus. -

SCHOLIUM

Eadem methodo in quacun-
que figura rcgulan circulus de-
fcnbx poteft.

“Rra Pxé-.
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Tioblrg. | PROPOSIT lO XIV- _

Circa datum Pentagonum re-
Zulare circulum defaribere.

A

B\Z\BE a

——

. CONSTRUCTIO.

1. Duos quoslibet angulo.s;. A

& B divide bifariam per reGas”

s avi. AF.BF y quz: concurrentin F.

- 2. Centro F, radio 4F, vel
BF defcribe circulum.

Dico illum tranfiturum per
reliqua punéta angularia.

P T De- -
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DEMONSTRATIO.

In triangulo F.4B. |
Avg. ¥ ABX F BA. quiaillo-
rum dupli funt zquales.

- Ergolatus FA FB.

Eodem modo bifc&o angulo
C demonftrabitur FB0 FC. &
fic per orbem omnes linez bile- -
cantesangulos erunt zquales,

Ergo circulus tranfibit per
omnia pun&a angulaia, adeoque
pentagono circumfcriptus erit.

SCHOLIUM. |
Eadem- conftructionis forma
circa quamhbet figuram regula-
rem circulum defenibere lices.

Rr 3 - Pro~
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robti;  PROPOSiTIO XV,

“In dato circalo Hexagonum
regulare defcribere.

N
NP

1. Centro quolibet pun&o D, radio
circuli DG, dcfcribe arcum CGE.

2. Expunttis C.D.E. percentrum -
G defcribe tres diametros CF. DA. EB,
"~ 3. Ducfexretas AB.BC.Cp. DE.

EF.FA.
Dico ABCDEF cﬂch;xavonum
qufitum, De-

\

-~
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DEMONSTRATIO.

Pro lateribus.

Linez DC. DE fingule funt 205
Radio DG.

Linéz GC. GE.GD finguli funt Radii.

Ergo quinque linex GC.GD. GE.
DC. DE funt zquales.

Adeoque Triangula GCD. GDE
funt aequxlatera. ,

Ergo duo anguli G & Ofi nguh funt

auna tertia pars duorum reQorum.

~  AtquittesanguliG. Q. S. fimulpva- §’ ,; L

lent duosre@os, feutres tertias duorum
reCtorum.

Ergo tertius S. etiam eft una tertia
duorum reGorung,

Adeoque tres G, O, S. fant inter fe
aquales

“Atqui illis zquales funt tres Copgoﬁ
i X.Q.T.

a;Co:

crgI.

. Ergo fex anguliad Centrum funt zquales

Ergo d iex arcus, quibus infiftunt,
funt zqua’c&
Adgo-

d 26.111,
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e9.11.  Adeoque © fex fubtenfz, quzconfti-
tuunt latera figurk, inter fe funt zqua-
les. g
Pro angulis,
Hos effe zquales facile patet, quia
far. 11 £ finguliinfiltunt 2qualibus arcubus, fe.
quatuor fextis partibus totius peripheriz «
Ergo funt inter {e zquales.

COROLLARIUM.

Hekagoni latus zquale eft radio,

SCHOLIUM.

Duflis tribus re&tis AC, AE. CE,
circufoinfcriptum erit triangulum ®qui-
laterumy

P

PRro-
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‘'PROPOSITIO XVI. b

defcribere.

/ \ Indato Cir-
B/ u culo Quindeca-
BX /

/ gonumregulare
()

CONSTRUCTIO.

1. Circulo (a) infcribe pentagonum regulsre arr. 1v,

AEFGH.
2, Itidem (b) triangulum regulare ABC.
Dicorectam 5F, fore latusquindecago-
‘ ni quefit,
DEMONSTRATIO.
Pentagonum dividit totam peripheriam in
quinque partes xquales; quare quzlibet conti-
net unam quintam feu tres decimas quintasto-
tius peripherie: adcoqueduz AE. EF, fex deci~
mas quintas contincbunt.

" Triangulum vero dividit totam peripheriam in
tres parteszquales ; quarum qualibet ut AB con-
tinct unam tertiam, {eu quinque decimasquin-
tastotius peripheriz.  Tum

. Arcus AEF fex decimz quintz. S

Arcus AEB quinque decimz quintz.} i

Arcus BF una decfaquinta.

Ergo fit ducatur re¢ta BF , cique zqualesqua-
tuordecim in circulo coaptentur, deferiptumi erig

cus fint quales;

FINIS LIBRI ,QU‘RTI.
Sf Pso-

b Schol
1. IV

quindecagonum, ®quilaterum, cumomnesar. -

‘



EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER QUINTUS.
DEFINITIONES.

1. Pars eff magnitudo magni-
tudinis, minor majoris , cumme-
Lstur majorem.

Cum totum fit fua parte majus, pa-’
tet partem contineri in fuo toto,
Hoc autem duplici modo fit,

Vel contineturita ut aliquoties fumta,
precifereddat fuum totum feu ipfi 2qua-
is fit ; quemadmodum numerus quatuor
feu 4, eft minor toto12, adcoque in
illo continetur, & quidem ita, ut ali-
quot vicibus, fcilicet tribus fumtus, ac-
curate zqualis fit toti 12: Et inde hzc
pars Mathematicis dicitur Aliquota, qua
fuum totum abfque refiduo dividic , id

uodjidem eft acmeti@: & hanc Partis
peciem Euclides folommodo refpexit,
altera, quz fequitur, negleGa.

Vel pars ita continetur in fuo toto, ut
aliquoties (Bmta totum vel excedat vel ﬁb
~ ' illo
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illo deficiat, adeoque non accurateipfi
zqualis fit. Quemadmodum numerus 4,
cum minor fittoto 14, inillo/continebi-
tur; fed quia ter fumtus toto minor eft ac
3uater toto major, hzc pars non poteft

ici Aliquota, ut altera pars notata :
quia tamen aliquam exhibet quantitatem
totius quantitatis , vocatur pars Ali-
quanta,

" Caterum cum FEuclides adhibuerit
Magnitudinis vocabulum , {ufpicari licet
illam meminiffe {olunquantitatis conti-
noz, quz vulgo magnitudinis nomine
Mathematicis venit; minime tamen ex-~
cludenda eft quantitasdifcreta & in nu-
meris pofita, qua fuas etiam habet pare
tes: quibusilla omnia, quz derationtbus
& proportionibus toto hac libro demon-
ftrat, zque facile imo pro captu noftro
facilius accommodari poffunt, ’

Quare & noscum multis aliis omnes

‘hujus libri propofitiones, negle&is li-

neis demonftrabimus in numeris ; tum
quia illis magis fumus affueti & de illis
fapius quam de lineis cogitavimus; tum
etiam quiaillaquz de numeris probantur,
ficui libet, ipfis lineisapplicari poflunt,

Sf 2 2, M-
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2. Multiplex autem eff magor
quantitas quam melstur minor.

Qu=madmodum pars fuum totim di-
vidit fen meritur abfquerefiduo vel cum
refiduo; ita reciproce ctiam totum a fua
parte dividitur vel (ine vel cum refiduo,
Prius illud totum idem eft quod multi-

plex, cvjusin hac definitione fit mentio,
.non intelle&o altero. quod cum refiduo

divitur, quodque adeo multiplex dicinon
meretur.

3. Ratio eff duarum quantita-
tum ejufdem generis, mutua quce-
dam [ecundum communem menfu-
ram habitudo.

Cum propie loquendo una eademque
res adfe ipfan non poffit comparari fe-
cundum quantitatem , quia fe ipfanon eft
major nec minor , patet plures requirl
inter quas legitimainftituatur compara~
tio; qua etiamn tantum poflunt efle duz.

Illz autem neccflario requiritur ut fint
res homogenez 5 ut quantitates ejufdem
gengris; quales funt linea cum linea
: coin-

R

R
{
i
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comparatay fuperficies cum fuperficie ;
corpus cum corpore: nullo ergo modo
linea comparari poteflt cum fuperficie vel
cum corpore, nec {uperficies cun cor-
pore quianon {unt ejufdem generis.

Porro ulteriorem hyjus homogene-
itatis explicationem tradit Euclides in
definitione 5, _

Hzc autem intelligenda eft in quan-
titatibus fecundum magnitudinem , feu
partium zqualium numerum , adeo ut
una res altera fit vel major vel minor
hoc eft ut una res plares vel pauciores
fimiles feu 2quales contineat partes quam
altera, .

Ex quibus patet rationem nihil aliud
efle quam modum feu forg:ulam conti-
nendi, qua una quantitas aliam quanti-
tatemn continet, vel in illa continetur
qua capacitas cum per nullam aliam ope-
rationem quam per divifionem innotef-
cat, liquet rationcm.feu comparationem
duarum quantitatum non clarius quam per
fractionis formam poffe exprimi.

Exempli gratia; ponantur duo numeri
16 & 4. qui faltem aliquam inter fe ha-
bent rationem , quia numerus 16 major
eft numero 4, adeoque numerum 4 in

{; fe
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fe continet. Ut jam ulterius ifta ratio
examinetur videndum eft quoties 16
continet 4, quod perdivifionem inne-
tefcit; quia awem fa&a divifione acqui-
titur 4 pro quotiente pronuntiamus ra-
tionem 16 ad 4, effe quadruplam, hoc
eft 16 effe quadruplum numeri 4: vel 16
fe haberead 4 ut 4ad 1: Id quod etiam
_ commode hoc modo exprimitur per fra-

. &ionem 2 quz innuit 16 per 4 efledi~
videndum vel jamfupponit divifum,

$i jam fumantur duo alii numeriex. gr.
8 & 2, & eorum rationem examinando
comperiatur numerum 8 minorem 2 e-
tizm quater inf{econtinere, quia perdi-
vifionem idengquotiens 4 obtinetur ; quz

per modum fraGtionis expofita fic ftabie
3

—

Inde patebit rationem qua intercedit
inter 16 & 4, eflceandem, velfimilem
vel zqualem rationi quz eft inter 8 & 2:
quia nimirum 16 toties continet 4, quo-
ties 8 contiaet 2,

Porro hinc fit manifeftum zquimulti-
plicem effe nihil aliud fignificare quam
‘habere eandem rationem: ut fi dicatur
16 efle zquemultiplicem numeri 4, a{tt:

- 8e

)
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8eft numeri 2, idem eft ac fi dicatur nu.-
merum 16 ad 4 habere eandem rationem,
quam habet 8 ad numerum z; cum utri-
ufque fc. & equemultiplicitas & ejuldem
rationis idem quotiens 4 per ¢juldem di-
vifionis acquiritur operationem: quare
ejufdem rationis notationem hoc modo

. . 16 8
exprimerelicet = 30 .

Que frattiones, ut iterum in aliam
rationum formam reducantur , dicimus
16 efle ad 4 quemadinodum 8eftad 4;
vel fecundum noftram quautimur fcrip-
tionis methodum 16 —4= 8 | 2.

Duorumautem cujuslibet rationis ter-
minorum ille qui ad alterum cefertur An-
tecedens dicitur; ad quem vero fit relatio
Confequens rationis dicitur. Utinratio-
ne16ad 4 terminus Antecedenseft nu-
merus 165 confequens vero 4 : quem-
admoduin ab altera parte , in ratione 4 ad
16, numerus 4 Antecedentis, 16 vero
confequentis acquitit nomen.

Rationes autem non uno dividuntur
modo: nos duas afferemus praecipuas,

I. Ratio dividitur in rationalem &
irrationalem,

Rationalis et que veris numetis po-
teft exprimi ut 6 ad 3: qua e&dea-

em
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dem cum 2 ad 1. qux dicitur dupla.

Irrationalis vero eft qua veris numeris -
exprimi nequit, ut in quadratoratio la-
terisad Diagonalem; quz, licet aliquo
modo exprimatur per numeros qui Surdi
dicuntur , fcilicetut 1ad J 2, cumta-
men /2 non fit verus numerus, fed tan-
tum imaginarii cuju{dam numeri nota
veris tamen numeris explicabilis noneft,

IL. Ratio dividitur in rationem zqua-
Litatis vel inzqualitatis, ,

Ratio zqualitatis, eft quando duoad
fe comparata funt 2qualia: ut4ad4.: &
2 ad 2. _

Inzqualitatis eft, cum termini inter
fe comparati inzquales fint, ut 4 ad 3
& 2 ad 6. : ‘

Hacantem iterumeft,

Majoris inzqualitatis, cum terminus
antecedens major eft confequente: ut
4ad3. & 6ada,

Minoris inzqualitatis, cum antecedens
eft minor fuo confequente , ut2ad 6, &
4 ad 12, ’

Proportio efi rationum (imili-
tudo, '

Quem-
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Quemadmodum in omniratione re.
quiruntur duo termini feuduz quantita-
tes, itain omni proportione requlruntur
duz rationes, cum una eademquc ratio
ad fe ipfam proprie comparari nequeat,

Cum ergo duarum rationum una ita
fic confhtuta, ut illius terminus antece-
dens fuum confequemem toties conti<
neat, vel in illo contineatur five abfo-
lute & fine tefiduo five” cum annexa
fraltione, quoties alterius anteccdens
fuum confequentem conrinet vel in illo
continetur, vel fine vel cun fradtione
quz precedenti aqualis eft, duz ifte
rationes conftituent Proportionem,

Ex: Gr: quia numerornm 12 & 4 »
Antecedens 12 fuoam confequentem 4
toties ((cilicet ter) cantinet  quoties nu-
merorum 9 & 3, antecedens 9 fuum
confequentem 3 , videlicet etiam ter ,
doz ifte rationes 12 ad 4 & 9 ad j erunt
inter fe (imiles feu 2quales feu potius
ezdem fcilicet triplz; & haclimilitudo
apud Mathematicoa vocatur Proportio.

E{t autem proportio triplex, Arith<

metica,- Geometrica, & Mufica.
I. Proportio Arithmetica eft zqualitas
exccffuum vel diferentiarum inter tres,
TC : qua-
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quatuor vel plures numeros; in qua no-
tandum eft quemlibet numerum pofle re-
cipi prodifferentia.

.~ Utr1. 2.3.4.5. 6. In quibus unitas
eft differentia,
Vel1.3.5.7. 9. 1. Qui binario fe
invicem excedunt, -
Vel1.4.7.10.13.16. Quiternario.

Et fic in infinitum.

11. Proportio Geometrica eft rationum
fimilitudo inter tres, quatuor vel plures
quantitates , feu numeros. Potelt autem
& hic quilibet numerus pro denomina-
tore rationis affumi excepta unitate.

Ut 1. 2.4.8.16. Qui funt in ratio-
ne dupla adeoque 2 el rationis deno-
minator. :

Vel 1. 3.9.27.81. Quicum fint
n ratione tripla numerum 3 pro denomi-
natore habent.

Proportio Mufica eft qua tres quan-
titates ita ordinate funt 4 ut eadem fit
ratio prime ad tertiam, quz differentiz
inter primam & fecundam addifferen.
tiam inter fecundam & tertiam. In qua
proportione funt tres nameri 6. 8. 12,
cum eadem fit ratio primi numeri 6 ad

, ter-

e b et o e —ooe
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tium 12, quz eft numeri 2 (exceffus
primi) ad numerum 4. (exceflum fecun-
dum.)

5. Rationem babere inter fe
quantitates dicuntur , que pof-
[unt multiplicate fe mutuo fupe-
rare.

Hic ulterius explicatur quanam fint
quantitates ejufldem generis, inrer quas
intercedit ratio, ut fupradefinit 3. vidis
mus; nim. quarum illa qua antea erat
minor , per multiplicationem fic poteft
augeri, ut majorem fuperet.

Unde patetinter illa, in quibus talis
multiplicatio nullum habetlocum ; etiam
nnllam omnino dari rationem. Sic linea
in infinitum multiplicata & fibi ipfi adid-
ta , nunquam fict mafor aliqua fuperficie 2
cum lineatali multiplicaone non dege- -
nerabit in {uperficiem; adeoqueinter li-
neam & fuperficiem nulla intercedit ra-
tio : quemadmodum etiam nulla reperitur
inter lineam & corpus , nec inter fuper-
ficiem & corpus ; cum qualibetcunque

multiplicatione nec linea, nec fuperfi-
cies reli®s fua fpecie in torpus mu-

o Tt a o ta-
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tabitur , adeoque nec ipfomajusevadere
po{ﬁt; .

Cum antem inter latus quadrati ejuf-
que diagonalem multiplicatio obtineat ,
certo concludimus illa rationem inter fe
habere : latus enim ita multiplicari 8
fibi ipliaddi poteft ut diagonalem fupe-
ret; cum per 20, I pateat duo latera
trianguli majora effe tertio latere quod
eft ipfa disgonalis: Hac autem ratio ,
ut fupra notavimus , eft irrationalis »
cum veris pumeris iilam exprimere non
detur.

Praterea re@ilinea & curvilinea inter
fe rationem habere poffunt ; cum inter
illa (it zqualitas & inxqualitas. Lunu-
lz crefcentis quadraturam Hippocrates
Chius, & Parabolz Archimedes inve-
nerynt. Anguli re&ilinei cuny curvili-
~ peo zqualitatem exhibuit Proclus.

)

6. In eadem ratione quantita.
tes dicuntur effe prima ad fecuns
dam, & tertia ad quartam, cum
prima fuam [ecundam toties pre-
Je vel cum tali frattione continet
vel in illa continetur 5 quoties
: v pre-
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precife vel cum quals: [ratione
tertia (uam quartamcontines vel
in illa continelur.

Cum proportionalitztis indicium ab
Euciide datum non ex iplis propofitis nu. °
meris fed qualicunque corum multiplica-
tione {it dedu&um; nosillud nimis lon-

' ge PCtltill’n allquam propomomllum PI‘O-

prietatem fuppeditare putamus 3 quare
illo omiffo aliud exhibemus indicium ex
ipfis numeris propofitis derivatum, &
finmediate ex rationis patura, anteaex-
plicata deductum. '

Supra quippe vidimus rationem ni-
hil aliud efle quam certam quandam for-
mulam fen modum continendi, quo
una quantitas aliam continet, vel ab alia
continetur : quemadmodum pofitis duo-
bus numeris 16 & 4..modus ille quo 16
numerum 4 continet poteft exprimi per
nomen quadrapli'quia 16 ipfum 4 quatuor
vicibus continet, .

Si jam ex duobus aliis numeris 8 & 2,
unus 8 alterum 2 etiam contineat eodem
modo qui quadruplus dicitur, patet u-
trinque modum continendi effe zqua-
tem vel potius eundegn ; cum autem;

Tt 3 ut



334 EucLipis

ut {uprs notatum eft, ratio & modas
continendi fit unum & idem, facilecon-
cludimua, rationem etiam utrinque effe
candem adeoque quatuor quantitates
16 & 4ut& $& 2, pinasac binasfum-
ptas efle in eadem ratione.
Eodem modo cum numerus 20 nume-
rum 8 non ablolute aliquot vicibus abfque
. fra&ione contineat , fed modo conti-
nendi qui dicitur duplus cum dimidio 3
- fi ex numeris 10 & 4 primus 10 [e-
cundum 4 eodem modo duplo cumdi-
‘midio continet ; utrimque modus conti-
nendi, feu quod jam pro eodem fumi-
mus, ratid erit eadem adeoque quatuor
quantitates 20.8 ut & 10. 4. binz
ac bz acceptz , in eadem erunt ra-
tione, .

7. Landem autem rationem ha-
bentes quantitates , vocantur pro-
portionales. )
 Quaz proportionales in duplici contti-
tuta funt genere, . ‘

Aut enim {unt continue proportiona-
les. -

Aut non continue, quz fimpliciter
tantum proportichales dicuntur,

Con-
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- Contiaue proportionales dicuntur illa
quangitates qua funt in Progreflione geo-
metricas interquasatermino ad termi.-
num eademn contiuuatur ratio, eundem
terminum bis repetendo, ut femel pri-
mz rationis it confequens, antecedens
vero fecund.

Ex. gr. ex progreflione gemetrica ,

“cujus dominator eft 2, fcilicet 1. 2. 4.

8. 16. eligantur quatuor termini 1. 2. 4.
8. illi erunt continue proportionales 3
quiaj eadem ratio fcilicet duplaa termino
ad terminum continuo procedit: primus
enim 1 {ehabet ad fecundum 2, ficut idem
fecundus 2 ad tertium 4. deinde fecundus
2 fe haber ad tertium 4. quemadmodum

idem tertius 4 {c habet ad quartum 8.
Non continue proportionales dicun-
tur quantitates. quando eadem ratio quz
eftinter primum & fecundum non conti -
nuatur inter fecundumn & tertium, fcd
ibi interrupta demum inter tertiom &
quartum invenitur , ut in hifce numeris
12.6.8. 4. Ratioquzeft inter 12 & 6
non continuatur 6 & 8, fedibiinterrap .
ta tranfit ad duos’ reliquos terminos 8
& 4, cum 8 numerum 4 toties conti-
neat quoties 12 continet 6. Ha autem
quan-.
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quantitates, ut fupranotavimus, gene-
rali nomine dicuntur Proportionales,

8. Cam wero prima quantitas
Jecundam pluribus vel pauciori.-
bus vicibus contineat, quam ter-
Zia continet quartam, tunc pri-
ma ad [ecandam. dicitur habere
majorem vel minorem rationems
quam teriia ad quartarn.

Ponantur quatuor nomeri 8. 2. 6. 3,
ex quibus primus 8 fecundum numerum
2 Pluribus vicibus (fcificet qu.ltuo’r) con-
tincat quam tertius 6 quartum 3. (quiil-
lum bis continet), ratio quam 8 habet
ad 2 erit majorratione 6 ad 3. Ex ratio-
nis enim natura fupra vidimus rationem 8

. . . 8
ad 2 exprimi poffe per frattionem —

(cujus valoreft 4), ut & rationem 6 &

2, per fraltionem ";S" (qué tantum 2 va-

let) Cum autem fra&tio prima fecunda

major fit, patet etiam immediateex ra-

tionis natura primam rationem fecunda

effe majorem. _

., Deindeex quatuor numeris 12. 6.8 2.
Ptimus numerus 12 fecundum 6 pauciori-

bus
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bus vicibus contineat (fc, bis) quam ter.
tius 8 quartum 2 (utpote quater) : erit fra-

R £ . . 8 . .
&io ~ minor fraé?:xone T quippe pri-
ma valet tantnm 2 fecundavero 4. Cum
autem fra&io & ratio unum idemque fo-

nent, ‘etiam primam rationem fecunda
minorem effe patebit.

9- Proportio vero in tribus ad
wiinimum terminus confifiit.

Quelibet ratio duos requirit terminos:
ynum antecedentem & unum confequen-
tem : Proportio vero duasad minimum
exigit rationes : adeoque quatuor po-
ftulat terminos : qui exprefle etiam re-
quiruntur (i proportio non fit continua :
vero proportio conftituatur continua, tres
termini fufficiunt, & tum medium bis fu~
mendo idem eft ac {i quatuor eflent pofiti.
Quemadmodum in numeris 2. 4. 8. vel
16. 8. 4. velaliis tribus quibuslibet , ra-
tio primi ad fecundum eft prima: ratio
vero ejufdem fecundi ad tertium eft al-
tera, qua duz unam conflituunt proe
portionem,

Vv 10 Cum
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~10.Cumtres quantitates propor=
tionales fuerint , prima adtertiam
dicitur duplicatam habere ratio-
nem eam quam eadem prima ha-
bet ad fecundam.

At wero cum quatuor quanti-
tates fuerint continue proportio-
tionales ; prima ad quértam di-
citur triplicatam habere eam ra-
tionem, quam eadem prima ba-
bet ad fecundam.

Et fic porro uno amplius

quamdiu proportio exfliterit.

Quidam putant rationem duplam &
rationem duplicatam, unam & eandem
rem ﬁgniﬁcare, qua duotamen accura-
te a fe tavicem funt diftinguenda.

Ratio cnim duplaintercedit inter duas
quantitates feu numeros , quorum unus
alterum pracife bis continet: quemad-
modum numeri 8 ad 4. vel 6a 3. funtin
rationedupla: cujus correlarum ratio fub
dupla eft in rationibus 4 ad 8 vel
3aé6. . :

Duplicata vero ratio etiam invenitur

: in
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in numeris , ubi rationis duplz nemini-
mum apparet veftigiom. Exemplo gratia
in hilce tribus numeris continue propor-
tionalibus 3.9. 27. ratio quam primus 3
ad tertium 27 eft duplicata rationis quam
idem numerus primus 3 habet ad fecun-
dum g ; licet nulla inter illos inveniatur
dupla; unde patet rationem duplam &
duplicatam fignificare res toto ceelo di-
yerfas,
" Dicitur autem ifta ratio duplicata,
quia ratio quz eft inter primum nume-
rem & fecundum, inter fecundum &
tertium adhuc femel quali repetitur,
Notandum autem eft hanc rationis repe-
titionem non .aliter concipiendam efle
quam per formam Multiplicationis ; itaut
(itis rationis terminus 3 ad 9 , ad repe-
tendam adhuoc femel -eandem rationem
illius termini per fc ipfos debere multi-
plicari, fcilicet 3 per 3 & 9 perg. ut ob-
tineatur ratio terminorum 9 ad 81, qu
ratio erit duplicatarationis 3adg.
Adeoque primusterminus 3 fe habebit
ad tertium 27 ut 9 ad 81, Illos quippe
numeros eflc propoiaionales evidenter ex
rationis & proportianalium’ natura antea.
tradita it macifeftum, cumnim. primus

Vya2 5



346 Eucrtpis

3 infecundo 27 tot vicibus ({cilicet no-
vies) continetur , quot vicibus tertius 9
continetur in quarto 81.

Si jam porro ponantur quatuor conti-
nue proportionales 2. 4. 8. 16, ratio quz
eftinter ptimum 2 & fecundum 4, pri-
ma vicerepetitur inter fecandum 4 & ter-
tium 8; & deindefecundavicéinter ter-

tium 8 & quartum 16, Qua repetitio

cum per multiplicationem fiat , ut ra-
tionis 2 ad 4 inveniatur triplicata, ter-
mini 2 & 4 primo debent per fe iplos
multiplicari; cujus multiplicationis produ-
Glis 4 & 16 adhuc femel pereofdem ter-
minos 2 & 4 multiplicatis obtinebuntur
termini 8 & 64, conflituentes quafitam
rationem triplicatam. Terminosenim 2.
16. 8. 64. cfleinter {e proportionales ex
natura’raonis facile probari poteft.

Czterum ex his omnibus notandum

venit, rationem duplicatam nihil aliud
effe quam rationem quadratorum, qua
a propofitz rationis terminis fiunt, Ra-
tionem autem triplicatam alicujus ratio-
nis unam eandemque effe cum ratio-
ne cuborum , qui a terminis fiunt,

11. Homologe quantstates (in
quarsor proportionalibus) dicun-
tur

. e as SO

el

F gy 2
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tur effe antecedentes quidem ante-
cedentibus , confequentes vero con-
[equentibus.

Sint quatuor proportionales 2. 4. 3.
6. quantitas ptima 2 & tertia 3 funt utri-
ufque rrtionis antecedentes, adeaque ho-
mologz feuejuldem naturz rem fignifi-
cantes: dua vero reliqu {c.fecunda 4
& quarta 6 , quia utrivfque rationcs
funt confequentes, fimilicer funt homo-
loga. . )

De modis argumentandi.

Cum Mathematici ex quatuor propor-
tionalibus non unam tantum fed plures
eliciant conclufianes , quas modos feu
form&gs argumentandi vocant; Eucli«
des illos ad fex revocat, qui totidem fe-
quentibus proponuntur definitionibus,
& in hoc libro § totidem fere propofi-

* tionibus demonftrantur.

12. Alterna ratio eft [ymptio
antecedentis ad anmtecedentem s
& confequ:ntis ad comfequen-
tem.

1 ]

Vv 3 Sicd
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Sint quatuor quantitates proportio -
nales ' T
12— 6= 81 4.

In quibus 12 & 8 fintantecedentes ;
reliqui vero 6 & 3 confequentes; alter -

nando erit

12 = 8= 61 42
Hoceflt Antecedeps 12 ¢ft ad antece-

" .dentem 8, ficut confequens 6 2d confe-

quentem 4. Id quod demonfiratur
prop. 16.

13 Inverfa ratio eff f:’;mph’a
confequentis inflar antecedentis
ad antecedentem velut confequen-
tem.

. @
Si ponantur quatucr proportionales
12— 6= 814,
Ratione inverfa fit erit.
6 ~12= 418

Seu ordine retrogrado priorem pro-
portionem legendo
4=8= 6112

14 Compofitio raticmis ¢ff

Jumptis antecedentis com confe-

quente
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quente velut unwus 6d ipfum con-
fequentems.

Sint iterum quatuor pfoportionales
12 — 6.2 81 4.
Per compofitionem rationis dicimus.
12--6 __ 6 — 8§14 I
feu18 = faz ¥
Hoc eft prima quantiéas una cum fe-
cunda fefe habet ad ipfam fecundam ficut
tertia cum quartaad ipfam quartam, Hu-
jus demonftrationem vide prop. 18,

15. Divifio rationis ef} (um-
tioexceffus . quoantecedens [upe-
rat confequentem s ad ipfum con-
[equentem. ‘

Sint quatuor proportionales.
18 — 6= 1214

Per divifionem rationis proportio fic
flabit.

18—-6 - 1324 :

Tarz 7 Tfus ¥

Hoc cft primus terminus minus fey
dempto fecundo fe habet ad ipfum fe-
cun-
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cyndum, quemadmodum tertius minus
feu dempto quarto ad ipflum quartum,
Hic argumentandi modus demonftratur
prop. 17, ‘

15. Converfio rationis e} [um-
Ptio amtecedemtis ad excelfum ,
quo antec edens fuperat ipfum con-

* fequens.

Propofiti fint quatuor proportionales.
18 — 6 = 121 4,
Per converfionem rationis hanc habe-
mus proportionem.
182 2.2 4.
—_— ¢ - 12 12 4
feu1z feu 8

Hoc eft primus fe habetad ipfum pri-
mum minus fen dempto fecundo, quem-
admodum tertius e habet zdipfumter-
tium minus feu demptoquarto. Hzc de-
monlftratur in Coroll, prop. 17.

18—

17. Ex aqualitate ratio eff ,

Si plures duabus fint quantitates ,
& bis alie multitudine pares ,
gue bine fumantar in eademra-
Jia-
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tione; cum %t in primsis quanti-
tattbus prima adwltimam, fic &
in [ecundis prima ad wltimam [e
habeat.

-

Sintfres quantitates. 12, 6. 4.

Etadhucuesaliz, €. 3. 2.

Per rationem quz eft ex zqualitate -
concludimus

12—~ 4= 613.

Hoc elt primafuperiorum fe habet ad
foam ultimam , quemadmodum prima
inferiorum ad fuam certiam.

* Quia autem hzc conclufio duobus
modis ex iftis fex quantitetibus elicitur 5-
duplex etiam fe dperit ex zqualitate ra«
tio; {c. Ordinata & Perturbata,

18. Ordinata proportio ¢ff ,
cum fuerit (pofitis [cilicet [ex
quantitatibus) ut prima fuperio-
rumad [uam [ecundam , ita pri-
ma inferiorum ad fuam [ecandam
deinde ut [ecunda [uperiorum ad
Juam ultimam, ita [ecunda infe-
riorum ad [uam ultimam : & con-

' Xx © clus
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cluditur quod prima fuperiorum
[e habeat ad (uam uitimam , quem-
“admodum  prima inferiorum ad
fuam ultimam.

Sinttresquantitates 12. 6. 4.
Ettresaliz . 6. 30 2.

Inquibus 12—6= 613,
Demde 6 —4= 312,

Proportio ex zquoordinata fic ftabit.
12—~ 4= 612,

Hujus modi demonftrationem vide
prop. 22. )

Cazterum hac proportio dicitur Ordj-
‘nata , quia&in fuperioribus & in infe-
rioribut eundem {ervat ordinem.

19. Perturbata autem propor-

tioefl, cum pofitistribus quanti--

tatibus & aliis tribus ; ut in fupe-
rioribus prima [e habeat ad fuam
[ecundam, ficin inferioribus fe-
cundaad [uain ultimam : & in [u-
perioribus fecunda ad (iam wlti-
mam, ita in inferioribus prima

4d fuam fecundam: & concludi-

Lur
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tur : quod prima [upersorum f[e

ita habeat ad fuam ultimam '

quemadmodum prima inferiory
ad [uath ultimam. '

Sinttres quantitates 12, 6. 3.
Er aliz tatidem 16. 8. 4.

Inquibus 12 —6= 8l4.
Er 6 —3=16.18.

Proportio ex zquo perturbata fic erig
12— 3% 161 4.

Hujus demonttrationem vide pro.23.
Perturbata dicitur hac proportio,

* quod in fuperioribus & inferioribus non

idem fervetur ordo, fedille quafi pertar-
berur. ’

LEMMA I

- Multiplicatio nibil eff aliud
quam multiplex additio: ficut e.
tiam divifio nibil aliud quam mul.
tiplex & compendiofa fubtrattiv.

DEMONSTRATIO.

Pars1, Sit numerus 6 multiplicandas
Xx 2 per
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per numerum 4, mihil alivd imperatum
eft quam, utnumerus 6 toties fumatur,
$eu repetatur feu fibi ipfiaddatur, quo-
ties unitas continetur in 4, fc. quater:
adeoque idem facimus five numerum 6
multiplicemus per 4, five eundem qua-
ter ponam & illos quatuor numeros 4 in

unam fummam colligam , " cum utrobi-

que obtineatur 24. ‘
Pars2,. Si numerus 24 proponantur
dividendus per numerum 4, idem eftac

fiexaminandum effet, quoties numerus.

4224 pofit fubtrahiid quod in divifione
unica fubdu@ione fit divifore prius per
quotientemn multiplicato cum fubtraGtio-
nes tot fieri poffint, quor unitates divi-
fionis contineat ‘quotiens, Quare nulla
.eft differentia five 24 dividatar per 4 five
4 a 24 {ubtrahatur quoties fieri poteft
cum utrobique idem obtineatur quo-

ttiens 6.

Notandum autem in multiplicatione

" rion femper opus efleut multiplicatio re-
vera fiat, & numeri inter fe commifce-

antur, utproduGum uniconumero ex-

primatur; cum eadem multiplicatioalia

etiam forma defignari poffit, nimirum

multiplicatores juxta fe invicem ﬁ:r_ibe;-

‘ - o

Nz ooz A ey
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do interpofite figno - x - v

Ex. gr: fit $ multiplicandus per 4 fa-
&a multiplicatione obtinetur productum
32, quod etiam hoc modo exprimi po-
teft 8 -x* 4.quod in pronuntiatione va-
lec 8 multiplicataper 4. '

Quz cxprimendi forma hoc habet
commodum quod jam pateat ad oculum
per quam operationemn & ex quibus nu-
meris illud productum fitortum, quod
in altero produco 32 nontamclare di-
ftingui poteft. cumillud etiam ex multis
alits additionibus & multiplicationibus
generari potuiflet.

Praterea i produdtam 8 -x- 4 divi-

dendum fit per 4, omiffo numero 4 fcri-
bendum eric 8. vel feribendumeft 4, fi
dividi debeat per 8.

Similiter in divifione non opus eftut
femper vera fut divifio; cum quotiens
quafitus etiam aliaforma poffit exprimi,

.{i nim. numero dividendo {fubfcriba-

tur divifor inter utrumque duétalineola,
Ex. gr. oporteat dividere numerum 32
per 8, fa&ta reali divifionie obtinetur

quotiens 4, qui etiam defignari poffec

. . . 2 .
per formamam frattionis 5:* s qui quo-
- Xx3  tiens
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tiens ia elocutione idem valet 32 partes
quart feu 32 divifa per 4.

LEMMA IL

87 duo aquales numeri per eun-
dem numeram multiplicentur , pro-
ducia erunt inter (¢ zqualia.  Si

- uero per eundem numerum divie

dantur y quotientes erunt #quales.

DEMONSTRATIO.

1 Pars. Per Lemna 1 multiplicatio eft
multiplex & compendiofaadditio: adeo-
que unus numerus multiplicandus toties
fibiadditur, quoties alter (qui priori po-
nitur 2qualis) (ibiipfiadditur : quia mul-
tiplicator utrimque ponitur idem: unde
patet idem ficrt ac fi zqualibus 2qualia

* addantur; quando nimirum fumma (qua

s Az 2.

producto xquivalent) inter {e {unt 2 -
quales: _ '

2. Pars. Per idem Lemna 1 divifio
eft multiplex ac compendiofa fubtractio
ergo ab uno numero dividendo toties
fubtrahitur divifor quoties ab altero divi-
«dendo (qui per hypothefin priori zquags

eld)
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eft)_fubtrahitur idem divifor » quare in
ifta divifione utrinque idem fit, ac fiab
&qualibus qualiademantur; quare refi-

dua (quz quotientibus #quivalent ) inter
fe funt zqualia.

LEMMA IIL

8¢ duo in aquales numers per
eundem mnumerum multiplicentur
produita erunt inter fe inzqualia.
87 wero per eundem diviforem di-
,}vz'a’zzmur » quotientes erunt ing-
es.

~

bAx 3.>

DEMONSTRATIO.

1Pars. Cum per Lemna 1 multipli-
catio {it compendiofa Additio: fi duo
numeri inzquales per eundem numerum
multiplicentur, idem eft ac numerus ma~
jor toties {ibi addatur quoties minormi«
nori. At vero fiinaqaalibus zqualiaad-
jiciantur , 2 tota fantinzqualia per Ax. 2 Ax.4.
4. Ergo etiam , {i numero majori
1majot toties adjiciatur quoties minoriad- .
ditur minori, prior fumma, quz hic
producto zquivalet , erit mazor al.
tera, - :

/

2. Par§

. _ marasme—
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2 Pars. Quia divifio nihil aliud et
quam compendiofafubtra&io, fi duo nu-
meriinzquales per eundem numerum di-
vidantur, nihil aliud fit quam quod idem
numerus ab una parte a majori fubtrahi-
tur , abalteraveroaminori.

Patet autem eundem numerum pluries
fub:rahi a majoripofle quam a minori;cum
major eundem numerum pluries contineat
quam minor: &cum plures iftz fubtra&io-
nis vices conftituant majorem quotien -
tem , fequitur & divifione majoris nume -
ri per alium quemlibet acquiri majorem
quotientem , quam ex minoris numerj
per eundem divifione.

LEMMA IV.

8i idern mumerus vel duo nume-
ri equales per numeros inzquales
multiplicentur , produttaerunt ine

2qualia » & quidem produitum =

maforis multiplicatoris erit majus

produtto minoris multiplicatoris.
Ut & [ dividantar per nume.
ros ingquales 5 quotientes erumt
inequales. Major.quz'dm ille ;h'
. . (L
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divifor eft minor; at verominor,
ubi dvvifor eff major.

‘ .

DEMONSTRATIO.

Hec f faperioribus nullonegotio de-
duci poteft,

Quatuor hifce Lemmatibus premiffis,
& qualicunque Arithmeticatum in fra-
&ionibus operationum notitia prafuppo-
fita, quedam fubjungimus Theorema-
ta, quatanquam generaj@emnium fere
totius libri quinti propofitionum demon-
ftrandarum fundamentum praftruimus.

THEOREMA I

 Siquatuor quantitates fint pro-
®portionales , produtium quod ori-
“tur exX multipljcatione extrema-
rum eft aquale producto multipli-
carionis mediarum, -

DEMONSTRATIO.
~ Sint quatuor proportionales.
Ratio 8 ad 4 eadem eft cum fra&ione
' Yy .
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8 . . .

= & ratio 6 ad 3 exprimitar per fralio.
6 . .

nem — @ quia autem ragones funt eadem

fou =quales; erunt quogue fractiones in-

ter fe inter fe zquales,

: 8

Adeoque ~ 0 g- .

utrinque multipl. per 4.

4-%x- 6.

IR T Y

80 PerLemma 2.

C g ’
Et————§ utrimque multipl. per 3,

8 .x- 3P4 -x. 6per Lem. 2,

Hoc eft produ&tum extremorum 8 & ® }
per fe invicem multiplicatorum eft }
aquale produtto mediorum etiam mul- |
tiplicatorum. Q. E.D. i

" THEOREMAIL °* .
Si duo productint inter [e 2

ualta, unus multiplicator primi
produili e habet ad unum multi-
plicatorem fecunds products, quem-
admodum reciproce alter multipli-
cator equfdem [ecunds produiis fe
habet ad alterum multiplicatorem !

2rimi producli. CoT
| De-
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DEMONSTRATIO.

| . Sint duo produ@a inter fe z:}‘ ualia.
1 ‘8 +x» 304 -x» 6. per Lemnaz,
utrimque divid. per 3.
8 1) 4 *X. 6.

5 ) -3

per Lemna 2,

utrinque d_ivid'. per 4.
8D 6
— — per Lemma 2.

+ 3

Quz fra&iones fi revocentur ad ratio..
nes . erit

. e 8 —~4= 613, :
Quod juxtatenorem Theorematis E D,

COROLLARIUM L

Eodemmodo poffet demonftrari effe,

8 — 6= 4¢3
Vel 3 == 6 413.

sz propomones muo]vunt tum Al-
ternationem , tum inverfam etian ra-
tionem,

sz - CO-_
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COROLLARIUM IL

Hinc evidenter patet, fiquzlibetcun.
quequatuor quantitates co ordine fint po-
fitz, & produttum exrremarum produ-
&o mediarum fuerit zquale, certiffime
inde concludi pofle , iftas quatuor
q;antitatcs. eo ordine proportionales
efle.

SCHOLIUM.

Si.quilibet datus numerus ex.gr. 24.

refolvatur in duos per quorum multiplica-
L

tionem potuerit generari (quod hic qua-
ter poteft fierivel per 1 in24. vel per2
in 12. vel per 3 in 8. vel per 4 in 6,) facile
probatur efle. '

\

Y —— 2 12 ] 24

Vel 20— 3 = 8 1 12,

Vel 3 —— 4= 61 8.

Vel 3 —— 3 = 81 24

Vel 1 — 4= 61 24.
Vel 2 e g = 6 1 12. >

~ Etfic de quolibet alio numero dato.

Theore:

-

—

B e d ol L
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THEOREMA III

Si ex quatuor quantitatibus
prima ad [ecundam majorem ha-
beat rationem o quam tertia ad
quartam : produclum quod fit per
multiplicationem extremarum ma-
jus erit producto mediarum.

DEMONSTRATIO.

Sit in quatuor hifcc quantitatibus
8 =3 <412

Erit fecundum ante diQa.
8 <4
3 2

- utrimque multipl: per’3,
83 < 3 -x.4perLemmas,
2, '
utrinque multipl. per 2.
8 .x+ 2 <3 «x+ 4.perLemna3s,

Hbc eft produ&um extremorum 8 &

2 majus producto mediorum 3 & 4.

Q. E: D.
Yy 3 Theore;
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THEOREMA IV,

8t duo produila fint inrqualia,
prima quantitas multiplicans ma-
Joris producti ad primam quanti-
tatem multiplicant em minorispro-
duiti mafjorem habebit ra:ionem ,
quam reciproce [ecunda quantitas
efufdem minoris produci: ad fe-
cundam quaniitutem majoris pro-
ducls. ) .

DEMONSTRATIO.

Sit ex propofitis hifce produ&is
8 .x-2 <3 -%- 4

utrinque divid. per 2.

8 <3 -.x- 4 perLemnas.
2.

— utrimque div. per;3.
S _ 4
—— < Wy
3

2

" Hoceftredi gendo hafce frattionesad
rationes - :

8:-3 <4la, "Q.E.D.
N . L . ;o:
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COROLLARIUM L

Eadem methodo facile poffet demon-
firari effe

8 4 < 312,
Vel 2 3 <418
Vel 2 4 <312

COROLLARIUM IIL

Hinc fcquitur , i quali betcunque
quatuor quaititates ordine fint pofitz,, &
productum extremarum prodnto me-
diarum fir majus, firmiter concluden-
dumefle, primam ad fecundam habere
-majorem rationem, quam tertia habet
ad quartam. -

SCHOLIUM

Si duo quilibet numeri inzquales 24
& 16 refofvantur in fuos multiplicationes

fe: 24 & 16.

in in

1.24. 1. 16,

2. 12, 2. 8.

3 & 4 4 .
4- 62

%
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ex hoc Theoremate patet efle

Vel 1 1 <161 24,

Vel 1 2 <4 8124,

Vel 1 4 < 4l24.
Deinde

Vel 2 —— 1 <« 16112,
Vel 2 — 2 < 8112
Vel 2 g ¢ 4l12.

Poftea,

Vel 3—1 « 1618
Vel 30—2 <« 818.
Vel 3emmg < 418

Denique
Vel g—1 < 1616,
Vel 4—2 < 816,
Vel 4—4 < 418.
Prater alias 36 majoritatis proportio-

nes , quz ex hifce nnmeris elici poffunt.

Theo-




f
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THEOREMA y.

8i ex quatuor quantitatibus

prima ad [ecundam minorems ha-

beat rationem ; quam tertia ad
quartam ; producium quod fit per
mmultiplicationem exiremarum mi-
nus eris producio mediarum.

DEMONSTRATIO,

Sitin quatuor hifce quantitatibus
4 —2» 813.,

Eric g~ ;>-§§
e— — — utrinque muleipl, per3.
‘:'—'—:—'—i > 8. Per Lemma3.
————utrinque multipl. per 2.

4 +x+ 3> 8 .x. 2.per Lemma3,

"Hoc eft produ@um extremarum 4
& 3 eft minus produto mediarum
2. &

Zz  Theos-
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THEOREMA 6

Si duo prodaiia fint inequalia,

- prima quantitas multiplicans me -
noris prodwiti ad primam quanti
tatems mnitiplicamtems  majoris
prodsiti minorem habebit ratio-
nem . gquam veciproce [ecunda

_quantitas ejufdem maforis produ-
(i ad [ecundam guantitatem mi-
noris produlli.

DEMUODNSTRATIO,
Sit ex duobus hifce prodd&is.
4 .x- 3> 8 .x. 2
———utrinque divid. per 2,

@;-—3 » 8. PerLemma3,

= . utrinque div. per per 3.

A .‘.8. per Lemma 3.

2

Hoc eft redigendo ad rationes

4—27 813
- Co-
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COROLLARIUM L

Fadem methodo facile poﬂ‘et demon.
ftrari. quod fit

- 4—8> 213
Vcl 3 —8» 214.
Vel 32 814.

COROLLAR.IU M. IL

Hinc patet , fi quzlibetcanque qua-
tuor quantitates ordine fint pohtx, &
productum extremarum fit minus prow
du®o mediarum , ‘certiffime concludi,
primam ad fecundam habere minorem ra.’
tionem, quam tertiaad quartam.

SCHOLIUM.

Si duo quilibet numeri inzquales 16 &
24 refolvantur in fuos multiplicatores ;

fe:16. 24,
in '
1. 16! 1.24. .
2. 8. 2.12.
4 4 3. &
\ 4 6

Z: 3 Ex



264 Eucripis

Ex hoc Theoremate patet efle

1 — 1> 24116
Velr — 25 12116
Vel1— 3 > 8116
Velr— 45> 6116

Przterea,
Vel 2 — 1 5% 2418. .
i Vel 2 =25 1218,
Vel 2 — 37> 818,
VCIZ'—4> 6!8-

Denique
Vel g —1 > 2414,
Vel g —23> 1214,
Vel 4-——35 814,
Vel 4—43 614

Prater alias 36 minoritatis propor -
tiones , quz ex hilcc numens deduci
poffunt.

Jam fequuntur ipfz Libri quinti

~ Propofitiones.

PRrO-
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Liser QuinTus. 36§
ProrosiTi0 |

Si funt quotcunque magnitudi-
mes [eu quantitates proportionales
A.B.C. D.E.F. quemadmodum
(e habuerit unaantecedentium ad
fuam confequentem , ita omnmes
antecedentes G fimul (e babebunt
ad omnes confequentes etiam fimul
Jumptas H. ,

DEMONSTRATIO.,

Sintin eadem inter fe ratione

A3;—1B :
C6—2D }A
E9—3F
Gi18—6H.

Demonftrandum eft efle fummam ad
fummam ut quzlibet antecedensad fuam
confequenterm.

Hoceft 18—62 3l 1
Deinde 18-—-—6— 612,
Denique 18 —6= 9l 3.

Quiz in qualibet proportione produ- -

Gum extremorum fa&a multiplicatione
eft zquale produ&o mediorum, quatuor
illarum termini funt # proportionales.

’ Zz 3 ‘Pro-

1
2 2CotdL,
Theot. 34
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'Pnoposn':o H, & XX1V.

Si prima A ad [ecundam B eandem ba-
buerit rationem , quam tertia C ad quartam
D ; habuerit autem & quinta E ad fecundans
B candem yationem quam [exta E ad quar-
tam D; Etiam G, compofica prima cum
quinta ad fecusdam B , eandem babebit
vationem quam Htertia cum fexta ad quar-
tam D. . .

DeEMoNSTRATIO,

A B cC D
Sitg we— 2 ~ 61 73.A,
_Ero g T /
Gig Hau
v Siinflituater multiplicatio, produ&a erunt
zqualia, ergu (a)ift= quantitatesfunt proportio~
a Theor. n;\cs : .
2 *
’ Aliter
£ &
2 3
10 1¥
—_ 0~
04/
14 21 . .
bA% 2 - b m_.z velin proportione.
g2 af 13, QED «

Pro™




-
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proprosiTt o Il

Si quatuor quantitates 4.B.C.D. fint
' proportionaler; 7 prima A & textia C per
eundem quemlibes numeram G multiplicen-
tur : produdum primum E fe bhabebit ad fe<
cundam By quemadmodum produiinm (e-
cundum F ad quarsam D,

DEMONSTRATIO.
A B CDg *

fo—z:cils'}M'

ES Fia
Demonftrandum eft

E B F D

g =—~2 = 1 1l 3. .
1d quod (a) exinde patet, quod produtaey- .
tremorum & medioram funt 2quakia, : Theor.
Aliter
4 08
2 3.
— utrimque multip], pera.

g 0 Lemnaa,

2 3
Hoc eft in proportione
—_— 2 = 12 13

Pro- '
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PRoroSITIO IV.

8i quatsior qnantitates A. B. C.D. fint
proportionales; prima vero A ¢& tertia C.
per quemlibet eundem numerum G multi~
plicentur; wt & fecunda B & tertia D per
alium numerum K. qudtuor ifta pred.its

inter fe propertionalia cruns.
DEMONSTRATIO

$.ot quatuor proportionales
A B C D
45— 6134,

Gz K3 G2Kg3,/

E8LG6F1z Mg

Demonftrandam’ eft ?_ uatuor produta E. L.

F. M. effe proportionalia f

— 6= 12109

Quod ex Theor, 2 fequitur, quia fatamul-
tiplicatione produéta extremorsm & mediorum

inter fe {funt 2qualia,
Aliter

4 o8
.2 3

s——————multipl. pera.

8
-0 2 Lemma 2.
3 3

divide per 3,

8 L _
5 0 5 peridem Lemmas.

Hoc eft in proportione
§=——6=12lo.

Pro-

-
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PROPOSITIO V. XIX.

Si totum Aadtotum B eandem
Dabuerit rationem , quam ablata
pars C ad partem ablatamD : e-
tiam pars reliqua E ad partemre-
biquam F , candem habebit ratio-
nem s quam totum A adtosum B.

DEMONSTRATIO,
A8 4 B
Cs 3 D/S

Eic E F A B
T2 —12 8 1 g4
Quia produ&ta funt =qualia,

per Theor. 2. . -

Aadp Pros
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"~ Prorositio VL

Si prima A ad fecundam Bean-
dem babuerit rationem, quamter=

tia C ad quartam D, habuerit
autem & quinta E ad fecundam
B eandemrationem quam (exta ¥

ad quartam‘D. §i quinta E [ub~

trabaiur a prima A, & fexta F
actertiaC :

vel refiduum primam G erit £-
guale fecunde B & refiduam fe-
cundum H equale quarte D.

Velrefiduum primum G [ fabe-
bit ad fecundam B ficut refiduum
Jecundum H ad quartam D.

DEMONSTRATIO.

CASUS L.

A B C D_
12 == 2 = 18 I 3l
E 10 F1y. /S

G2 H 3.
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CASUSII
A B
12— 2 181 S}S

Eue G B
§— 2 zz. 3
Per Tlicor.2

2 3 ¢ Axic
- n p:r Axioma3s,
Eritin proportione , qua ex rationis z-
qualitatis
2 — 2. = 31
CAS us 1L

Hoc elt in proportionc
§ =~ 2 = 121 3
Aaa 2 Pro.

-,
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Prorositio VII..

1. < Equales A & Aad ean--
dem C eandem babent rationem.

2. Et eadem C ad 2quales A
¢ A candem habet rationem.

DeMoONsTRATIOQ,

Pars I.
A C A C.
12 — 4= 121 4
Pars IL

C A C A
4 —122 4 1 12,

Quia utrobique produ&ta funt
®qualia. perTh:z.

Pro-



-
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Prorositi10 VIII.

1. Inequalium quantitatum A.
B.mafor A ad eandein C majorem
rationem habet y quam minor B.

2. Et eadem C ad minorem B

maforem habet ratsonem quam ad
majorem A. '

DEMONSTRATIO.
Pars L
A B

16 <@ 8 exhypoth,
urrinque divide pers. C,

36 < 8, “per Lemma 3.
5 5.
Hoc eft in proportione
16 — 5 < 814
' ~ ParsIL
5 D 5
8 > 16 D'

g_ > .i.g per Lemma 4,

Hoc eft in proportionc.
s — 8 < 5 1 16
Aaa3 . Pro-
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ProrosiTio [X.
1. 8i A & Badeandem C ba--

Geant eandem rationem y ille o-
quales inter [e erunt.

2. Et fieadern Cad A& B ba-
beat eandem rationem, ille iti-
dem equales erunt.

DEMONSTRATIO.

Pars L
A C B C
155~ 4= 15 1 4.
]:'.rgo-l--S 0 D

4

' mulipl, per4. .
15 O 15.
Pars IIL
C H C B
4—-15 2 41 15,
Ergo i 0 .ﬂ_'
15 15
mult. per1s.
15 +x. 4015 -x. 4.perLem, 2.
- div.per 4.
15 O 15, per idem Lemma 2,
' ’ Pros
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ProrosiT10. X,

1. 8i A ad C majoremratio-
nem habet quam B adeandem C,
erit A major guam C. -

2. At [i eadems Cad B ma/orem
rationem babuerit quam ad A, erit
B minor quam A.

DEMONSTRATIQ.
~ PARS It

A C B C

16 —— 4 <8 1 4.

Ergo 3—2 <-S-'

—mult, per 4:

. 16 < 8. perLemmag,
PARS 11,

C B C A,

4—8 <4 116.

4 4
—8-'<16

Multipl. per 8.

. 8
¢ < ﬁ'——:s— per Lemma,

Ml
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Multipl. per 16.

4 -x» 16 <4 -x. 8 Lem.3,
- div. per 4.

Alio modo.
A C B C
164 «8l4.
Ergo4 -x. 16 <4 -x- 8. The,3.
div. per 4.
16 < 8.  Lemmaj,

PARS IL

C B C A

i 4—8 <4 l16.
Ergo4 .x+ 16 < . x. 8, Theor. 4.
— div: per 4,
16 < 8. Lemina 3,

Pro:
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PROPOSITIO XI.

Rationes y que eidem rationi
Junt exdem, el fimiles vel equa-
" les, inter fe funt exdem vel [ims.-
© les vel aquales,

DEMONSTRATIO.
St8 ——y4y=—=613
Et1o ——g5= 613

. Emty e g4 = 1015,

Quia nimir, Produ&a {unt zqualia. per
Theor. 2. Vel ﬁC. '

8 6
Wn—y w —
4 3
10 -6
- @ -
.5 3.

Ergo g 0 2 Ax. L
4 5

" Hoceft in proportioné,
§ — 4 = 101 5 .

PROPOSITIO XII

Hec eft eadems cumprima, qua
wideri potefd.
‘ - By Pso-



378 . EucrLipDIS

ProrosiTio XIII.

- 8i prima ratio fit #qualis fecun-
de rationi; [ecunda vero fit ma-
jor tertid: (imiliter etiam prima
sertia major erst.

DEMONSTRATIO,

Sit 16 — 8 —= 12186,
Atveror—6 < 41 3,
Ergo16—8 < 413.

Quia produ&uni extremorum eft majus
produ@®o medioram. per 2 Coroll,

T heor: 4.
Vel hoc modo,

16 12

g2 3
Arquil? & 4
!‘qu:6 < 5
Ergo X < 4
3

Etin proportione.
16 ve= 8 < 4 1 3.

. Pro-
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PROPOSITIO XI7.

. 83 quatuor praporrumalmm A4.B.C. D,
prima A fuerit major tertia ¢, erit & fe-
cundamiajor quarta D.

Si AequalisCerit B equalis D,

8i A minor C yerit B minor D,

' DEMONSTRATIO
CASUS 1
A B C D
‘12——8= 61 4.
Ergorz .x. 408 -x- 6ip;

12 <6 [
4 » 8. perLemmag.
CASUS II

A B C D.
120 g T 12 4.
Ergo1z "x+ 4012 +x- 41D °
12 D 12
4 0 12, Per Lemmaa,

- CASUS IIIL.
A B C D.
46 =81 12
Freoq x- 123}6—»»*«— :
g0 x 1 D *p,
12 <6. Lemmag.
. T Bbl? 2 Pro-
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ProrosiTi0 XV.

Si due quantitates A & Be-
qualibus vicibus [umantar [es per
eundem numerum mulsiplicentur
Jumme [es produita habebunt in-
ter (e eandem rationem quam ha-
bent pofit £ quantitates A¢r B.

DEMONSTRATIO.
PR
¢ 2y

Erit 8 e=——24= 4 1 120
~ Quiaproduttafunt zqualia. Theor: 2,

SCHOLIUM

® Siczdem quantitates A & B per eun-
dem numerum dividantur , quotientes
ipfis quantitatibus proportionales erunt,

A B
;* 1 1-:}D.'

26 = 17 | 12, perTh:z?

-

- Pr O3
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Prorositio XVI.

8 quatuor quantitates 4. B.C.
D. proportionales fuerint, ille e-
tiam viciffim proportionales erunt.

DEMONSTRATIO.
A B 'Cc D
16—8 = 41 2.

Erit etiam viciflim , {eu permutando.

. 16m——mgq= 813,

Quia faGa multiplicatione producta
funt 2qualia, per Theor 2. °

SCHOLI-UM

Commode hic demontftratur ratio in-
verfa, Sint Proportionales.
A B C D.
16—8 = 4 1 2
Erit per Theor. I.
16 .x. 208 .x- 4-

Ergo per Theor: 2.
’-""1'—- 8116, - Q.E.D.

" Bbb 3 Pro-
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PROPOSITIO XV71.

3i compofite quantitates pro-
portionales fuerint , ille quoque di-
Vi€ proporiionales eruwnt.

DEMONSTRATIO.,

A B 'C D,
16— = 81 6
Erit quoque dividendo.
16212 ' 86

1

o 16.
w4 — feu 2
1d quod multiplicatione probatur
pet Theor. z. -
Vel alio modo per prop: 6 hujus
16~ 122 8 \6.\8 :
12 6

4—12= 216, QD.E,
SCHOLIUM.

Cum ratio converfa commode hicin-
feripoffit, fint proportionales,
’ 16 — 12= 816,
" Erntconvertendo
16 —m12 _ . 8=1-6
A 4 fil {2,

Quia nim: produ&a funt 2qualia. -
per Theor: 2.

Pro.
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Pso;o sitio XVIIL

Si divife quantstates propor-
‘tionales fueriut 5 ille quogue com-
pofite propartsenales erunt. o

. DEMONSTRATIO.
Q ‘ A B C D.
4,-—0 125 2 1 G..

Erit componendo.
412 216 .
(e Tnr= —gle

Per Theor: 2. cum producta fint xqualia,.

Aliter per prop. 2. hujus.
4= 122 z 16

12 R

16 — 12 = 8 T6.

’

AY

2 d

e

—

PROPOSITld X1X.

Vide propof. 5. qme cum bac ef}
eadem.

—

ProrosiTio XX,

Hac demonﬁmézmr pofipr.22®

Pro-
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PROPOSITIO XXZ
 Ethec poft propof.23.

-

’PROPOSITIO XXII,

8i fuerint quotcunque quantita.
tes A,.B.C. & alie numero £qua.-
lesD.E.F. fuerit autemordinate ™
ut AadB. fic'D adE : & ut B.
© adCita EadF: ille ex equalita-
teordinatd in eadem ratione erunt ;
toc eff Aad C. ut Dad F.

DEMONSTRATIO, |

Pofitz fint quantitatos
A B C,
16 8 4.
D E F
2 6 3.

. Ttautfit
A B D E
16—8— 121 6.
Et
. B C E F.
8 4z 613,

Erig




|
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Erit ex zqualitate ordinata,
‘A C D FE
16—~ 4= 121 3
‘Per multiplicationem extremorum &
mediorum juxta Theor: 2,

] Alio modo o
o '8 1216 8~——4g—613.
“vieillim 6.V, ) vicifim16. V. .
6—12= 816 8——6= 413,
Atqui etiam
4 — 3 = 816
Ergo 11. V.
16 — 12 = 413
- Etvicifim16. V.
A. C D F.
16 —— 4 = 1213,

Hifce fic demonftratis dicit propofi-
tio 20. . :
Siprima A fuerit < tertia C; etiam
nartam D fore < fexta F,
SiAfit0 C. foreD D F.
S$iAfits C. foreD > F.

Qua omniaex prop: 14 patent fiulti4
ma proportio permutetur ut fit
16 =12 = 413,

' Cc¢e " Pros
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ProrosiTio XXIIL

Si fuerint tres quantitates A.
B.C, ¢ralietres D.E.F, fue-

yit autem perturbateut Aad Bita

EadF; ¢&rut B adC staDad
E: illeex zqualitale perturbata

in eadem ratione erunt fc. A erit ad
CutD adF.

DEMONSTRATIO,

Pofitz fint quantitates A B C.
" ’ 16 8 2.
DEF
24 6 3.
Ttaut fit
16 — 8= 613,
Et /
8 w2 2416,
' Erit ex zquo
16 23 241 3.

Quia multiplicando acquiruntur pro-
du®a zqualia. Ergo per Theor, 2. ille
~ quantitates proportionales.

Alio
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Alio modo _
16—8=613. |8—z2=2416.
Ergo Theor, L. Theor, I,
g-x-1608:x-6.8.x. 602 -x+ 24
' ‘Ergo per Ax: L
3:X: 1602 «xe 24.
Adeoque per Theor. 2.

A C D F.
16 — 2 = 241 3
Quibus pofitis dicit propofitio 21,
Si fit' prima A < tertia C, etiam
quartam D fore majorem fexta F.
SiA fitDC,fore DOF,
SiAfit»> C.foreD > F.

Quz omnia rurfus ex 14 V. patent ,
fi ultima-proportio permutetur, ut fit
16 — 24 2 21 3.

A

PROPOSITIO ‘XXIV.

- Hec et eadem cam ovrop. 24
) que viders potefi.

Cce 3 Pro=~
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ProPosiTio XXV.

~ Siquatuor quantitates 4.B.C.
D. proportionales fuerint: max:-
ma A fimal cum minima D. reli- -

quis duabus B. C. fimul [umptis
majores erunt.

DEMONSTRATIO.)

A B C D
12—4=9 | 3.
Permutando 16. V.
—9 413
P dividendor 7. | Erga, 9<<?;.x ?Z.P"r.j
3—9 = tls.
Atqui 9 < 3.
Ergo3 <. )A. Duz ultimz,
9-}-30 913 C.D.
123 <4<l-9.
- Hocelt A& B fimul <B & C.
Q. E. D.
Reliqua fequentesnovem propofitio
nes non funt Euclidis; poffunt tamen,

€adem, quaprzcedentes Euclidis, faci-
litate demonttrari,

Pro-




'LisEr QuINTus. 385

\ "ProposiTIO XXVI

Si prima A ad fecundarm B ha-
buerit maforem rationem quam
tertia C ad quartam Dy babebit
snvertendo quarta ‘D adtertiam C

" majorem rationem quam [ecunda
B ad priman A.

DeMONSTRATIO.
A B C D
Sit 8— 4 <5 13.
Erit per Theor.3.
3-x-8<5 x4
. Ergo per Theor. 4.

3 -5 <418

Q.E.D.

o Cec 3 Pro.
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PROPOSITIO XXVII.

Si prima A ad [ecundam B ba-
buerit majorem rationem , quam
tertia C adquartam ‘D, habebit
quoque vieiffim prima Aad ter-
tiam C, majorem rationem quanm
fecunda B adquartam D,

DEMONSTRATIO,
A B C D
Sit 8 — 4 <45 I3.
Erit8 -x. 3 <5 -x- 4 Th3;
Ergo per Theor: 4. .
Sy <gls.

QE.D.

Pro-
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paorosiTio. XXVIIL

. 8i prima A ad fecundam B ha-
_ buerit maforem rationem quanm
tertia C ad quartam D. babebit
quoque compofita prima cum [e-
cunda ad spfam [ecundam Bmajo-
rem rationem quam compofita ter-
tiacum quarta ad ip[am quartam

" DEMONSTRATIO.
A B C D.
Sit8—= 4 <5 1 3.

Erit quoque
814 53
. feu 12 —4<1cu 813

Quia produ&um extremorum eft ma. ~
jns pro duéto mediorum. per Theor: 4.
Ahter

Hocelt 12 =~ 4 < 81 3.
' Pro-
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Prorostitio XXIX.

Si prima A ad fecundam B fa-
buerit maforemrationem quamter-
tia Cadquartam D , babebit di-
videndo prima minns [en demia
fecunda s ad ipfam (ecundam B
majorem rationem , quawm tertiz
minus feu dempta quarta adipfam
quartam D.

DEMONSTRATIO
| A B € -D
) Erit quoque .
12 4. 8§——3 s
fead - 4<feus L.
Pcr Theor. 4. Quia produ&um €x~
tremorum eft majus produto medio-
rum. Vel etiam hoc mado,

8\
g ,\

Hocelt8—4 <:5|5 QE.D.
Pro«
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ProrosiTio XXX.

Si ‘prima A ad fecundam B
maforem habuerit rationem, quam
tertia C ad guartam D 5 habebit
per rationis converfionem , prima
ad ipfam primam minus [eu dem-
pta [ecunda majorem rationem
quam tertia ad ipfam tertiam mi-
nus quarta.

DeMoNsTRATIO,

A B C D
12— 4 <81 3
Demonftrandum eft quod fi¢
J2—12 4> 8] 8—3.
feu 8 feusg.
Id quod patet ex multiplicatio-
tionem ; quia nim. produtum

extremorum eft minus productq
mcdiorum, per Theorema 6.

D dd ) Pro.
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PROPOSITIO XXX

i fuerint tres quantitates A.
B.C. & aligtres ‘D.E.F. fique
mafor ratio prime priorum A ad
Jecundam B, quam prime pofie-
riorum D #d fsam fecundam E : ut
& major ratio fecunde priorum B
ad fuam tertiam C, quam fecun-
de pofteriorum E ad fuam tertiam
E: Erit quoqueex equalitate or-
dinata mafor ratio primsz priorum
Aad fuamtertiam C, quam pri-
me pofteriorum D , ad [uamter- .
tiamKH. ’

DEMONSTRATIO,
A B C
16 8
D E ¥
9 5 3.
Sit 16 — 8 <913y

Eritexzquo;
6 ~ 4 < 9o 1 3

Id
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1d quod patet ex multiplicatione ,
~ cum produ@um extremorum fit majus
producto mediorum, per Theor: 4.

Aliter.
16 — 8 < 9 I s
. vicifim. 27. V.
16— 9 < 81 5.

Et
8 — 4 < 51 3
viciffim. 27. V.
8§ - 5 < 41 3

Ergo.
16 — 9 < 4 1 3
Viciffim., \
16 — 4 <4 9 I 3.

QE' D.

Ddda  Pro:
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Prorositto. XXXIIL.

Si fint tres quantitates A. B. C.
& alie tres D.E. F. fitque ma-
jor ratio prime priorum A ad fuam
[ecundam B quam [ecunde pofte
riorum E ad [namtertiam F :ut &
ratio [ecunde priorum B ad [aam
gertiam C major quam prime po-
fleriorum D ad [uam [ecundam E
Erit quoque ex #qualitate pertur-
batamajor ratioprime priorum A
ad (uam tertiam C, quamprime
pofiecriorum D ad [uamtertiam F.

'DEMONSTRATIO.
A B.C |
16 8 \
D E F
9 6 4

Sit 16—8 < 614
Ut& 8 — 5 < g l6.
Erit ex zquo.
16—5 <gly4. _

: ‘ " Peg




)
E
\
)

LiBer QuiNTus 39y

Per Theor: 4. Quia fcilicet produ-
&um extremorum et mojus producto
mediorum.

Alio modo.

16 — & <614
Ergo16 .x. 4 <8 .%£-6.

Er

§ —5<9l6.
8 «x: 65 .x_ 9.

Ergo.
]6 'x.‘l} <s e X e 9.‘

Adeoque 76 s <ol 4,
1 per Theor: 4. 704

el E Ddd 3 Pro-
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Prorositio XXXIIL

Si fuerit major ratio totius
A adtotum B, quam ablati
ad ablstum D , erit €5 reliqu:
E ad reliqguum F major vatio
quam totius A ad totum B,

DEMONSTRATIO.
Sint in majori ratione tota
A. B. \
12 *6 S
- quam partes 4 3

Erit8—3 <1216.

Per Theor: 4. quia produtum
extremorum ¢ft majus producto
mediotum,

Pro-
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ProrosiT10 ‘XXXIV.

Si funt quotcungue quantita-
tes, A. B. C. € alie aquales
numero D.E. F. fitque major
ratio prime priorum A ad pri-
mam pofieriarum D, quam fe-
cunde B ad fecundam E: ut ¢
Jecunde "B ad fecundam E major,
quam tertic ((ad tertiam F, ¢
fic deinceps.

1. Habebunt omnes prioves
fimul A. B. C. ad omnes pofteria-
res fimul D. E. F. majorem ra-
tionem , quam omues priz}re: B.
(- rebila prima A, ad omnes
‘pofleriores E. F. relitta quoque
prima ‘D.

2. Minorem autem quam pri -
ma priorum oA ad primam pa-

[fleriorum F. )
\ | | 3. Ma’
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3. Majorem denique quam
ultima priorum [ ad wltimam
Poﬂcriorum F.

DEMONSTRATIO.
Pofitz fint quantitates
Priores Polteriores.
A1 Ds
B8 Es
C 4 F 3.
Summz  24. 14, o

Parsl B-L.C E--F,
24 ~—— 14 <12 1 8. ‘

»

PARS IL A D.
24 = 14 > 121 §,
Pars IIL C F.

‘24 ~— 14 S 4 3

. Partis 1 & 3 demonftratio pendet ex
Theoremate 4. quia producta extremo-
rum funt majora produ@is mediorum.
Parsvero 2 demonftratur per The. 6,
quia produ&um estremorum eft minus
Produ&o mediorum, ’

Finis Lisrt QuinTI.

Eu,




EUCLIDIS

"ELEMENTORUM

LIBER SEXTUS.

DEFINITIONES.

Y. Similes figure reitilines
(unt, que & angulos fingulos fin-
gulis equales havent 5 alque etiam
latera, quez circum angulos aqua-
les funt, proportivnalia,

Aa

D conftituendam figurarum reQi-
linearum fimilitudinem requirun.
tur duz conditiones,
1. Ut finguli fingulis inter fe fint 2.
quales anguli A& D: B. & E: C& F.,
2. Ut latera circum iftos zquales an-

gulos fint proportionalia , {cil, )
Eee £  Ciraa
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" CircaA.D BA—__AC= FDIDF.

Citca B.E CB-—BAZ= FE IED.
CircaC'F BC —CAZ EF 1FD.

Ergo fi una ex hifce conditionibus de-

ficiat, figurz nullonodo erunt fimiles:

quemadmodum quadratum & altera parte
longior figura, licet habeant omnesan-
gulos zquales, utpote reGtos, quiave-
ro latera non habent proportionalia, fi-
milia dicenda non funt.

3. Reciproce figure funt ,cum
in utraque figura antecedentes &
confequentes  rationum terisine
fuerint.

e
A B |G
|

E ¥

Quemadmodum in parallelogrammis
AC. BF. & du&is diagonalibus in trian -

Ol

("]
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gulis ABC. BEF. fifit AB ig prima fi-
guraad BG fecundz, ficutreciproce EB
fecundz ad BC prima, illz dicuntur ree
ciprocz.

3. Redla AB dicitur fefla effe
fecundum extremam & mediam
rationem , cum fuerit uttota AB
admajus [egmentum AC.ita idem
- majus fegmentum AC ad minus
[egmentum CB.

A c B

In propofitione 11, Libri II. Eucli-
des docuit fecare lineam ita ut T fubtota
linea AB & minori fegmento CB com-
prehenfum fic zquale (T majoris fegmenti
AC: quod unum & idemefle cum hac
Definitione videri poteft ex prop:30. VI
Unde ‘patet 11. . hicinter Definitio-
nes reponi, _

Caterum ob multiplicem illius ufum
Geometris hzc proportio divina di-
citur,

Ecec 2 '4../11-'
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- 4 Altitudo cujufque figure off
dinea perpendicularis AD, abil-
lius wertice adipfam bafin vel il-

lius produciam demifa.
' A
D ¢ B

Cum menfura cujufque rei debeat efle
certa determinata , non vero vaga &
incerta, & diltantia puncti alicujus ver-
ticalisa linea oppofita per certam , & fibi
{femper zqualem ac minimam menfurari
dcbet lineam. Sic diftantia pun&iverti-
calis A alinealeubafi DB, non menfu-
randa eft juxta lineas oblique du@as AD,
AB, quia ille quali infinite duci pol-
funt, necinter fe zquales funt; fed fo-
lummodo per lineam perpendiculariter
duam AC,quz eft certa, unica & mini-
ma: quz hoc in cafu femper quaritur,
Et hzc perpendicunlaris AC. dicitur alti-
tudo trianguli ADB, fumpta DB pro
bafi : quemadmedum fumpta AD pro
i ) bafi:
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bafi, perpendicularis ex B ad AD duca
altitudinem exhibebit: ut & fumti AB
pro bafi faciet perpendicularis ex D ad
AB demiffa,

Quia vero perpun@um A duci poteft
linea parallela ipfi DB, illa altitudo di-.
citar effe iniifdein parallelis ; undefi duo
triangula fint in eadem altitudine idem eft
ac fi dicantur effein ii{dem parallelis. ut
loquitur Euclides Lib, I,

5. Rativ ex rationibus componi
dicitur ,cum rationum quantitates
inter fe multiplitate , aliqnam ef-
fecerint rationem.

Supra motavimus rationem nihil alind
reveraefle quam modum continendi quo
una quantitas aliam quantitatem contince
vel ab alia continetur ; quique non clarius,
quam per {raGtionem exprimatur,

Siergo datz fint du rationes 2ad 3,

- & 4 ad 5, illzad frattiones reda& fic

{tabunt }& ;3- > que fiinter fe mulipli.

c . 4.8 ol
entur y obtincbitur 7y Teuratio8ad 15,

. pro qua(ita ratione quz ex duabus datis

Eee 3 colli=.
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compofitaeft, Sic ratio quz ex dupla &
tripla, feuex duabus rationibus2ad 1 &
3 ad T, hoc eft ex duabus fra&ionibug

}& .} compofita eft , habebitur 5;, feu
ritio 6ad 1 feufextupla, Etficporrode
iifs.

Notandum autem eft rationom ab Eu-
clide fic dictas quantitates Geometris
vulgodici Denominatores , quz infra-
&ionum confideratione quozientum no-
mine venire {olent. ‘

Scd minime omittendum putamus ra-

. 8 .
gionem = feu 8 ad 5 (quz ex rationibus

‘.;_& ‘%. feu 2 ad 3 & 4ad 5 componitur)
ctiam hoc modo pofleinveniri,
Fiat 2 e 3 = quilibet numerns 61 9,

Tumg4—— §5 = 911"

Diéo rationem 6 ad 1: feuutrinque per

eundem numetum 4 multiplicando 24 ad
45 effe eandum cum ratione 8ad1s. Si

enim fractio 2* per 3 reducatur ad mini-
45 '

mam, obtinebitur S ut requirieur ; unde
! o

-

patet
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patetrationem 6 ad - efle compofitam ex
duabus rationibus 2 ad 3& g4adg.

A .
B

Quz omnia lineis hac ratione applicari
poflunt. Datz fint duz rationes Aad B,
& C ad D, rationem ex iftis dusbus
compofitam hoc modo inveniemus.

Fiat. A —— B = HII
Ut&CD=~—D — 11K,

- " Ratio H ad X exhibebit rationem com-

pofitam quzﬁtam.

Pro H affumere licet quamlibetcunque

lmeam.

\.A'\_Pro-
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fheor. 1. ProrosiTtio [I.

Triangula ABC.°DEF.& pa-
rallelogramma BK. EL , in eadem
altitudine five inter eafdem paral-
lelas conflituta o [unt inter [e ut
bafes BC. EF. hoceft fibafes fint
aquales figure erunt zquales: fi
bafes inzquales figure crunt ine-
quales & quidem fuxia rationem

bafium.

A KD T, |
N

\ N
NN

B CLIH F G

DEMONSTRATIO.

"1, Sit bafis BC0 EF. Tum trian-
gula ABC. DEF, inter eafdem parallelas
.- &fuper bafibus zqualibuas conftituta inter
#3582 fe funta 2qualia, 2.Po-
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2. Ponatur EG duplaipfius EF,{feu BC.

Tum erunt duo DEF. DFG , 2qualia:.

adeoque totum DEG duplum ipfius

eft duplaipfius BC.
3. Ponatur EH dimidiabafeos EF feu

BC. adeoque } EG. Erunt duo trian-

gula DEH. DHF *2qualia : ergo DEH
erit femiffis ipfius DEH,, hoceft ABC :
& quarta parsipfius DEG.

4. PonaturEI20 ! EH.feu L EF.
z 4

feu %- EG. fimiliter erit triangulum
aDE10 D1H.adeoque DEIerit 0 3

DEH. feu & DEFhoceft ABC. feu

b
F DEG.

Etfic potroin infinitum.

Ergo abfolutetriangula fe habent ut il-
lorum bafes:

Similiter etiam parallelogramma , cum
dupla b {unt triangulorum,

DEFhoceft ABC ;: quianim. bais EG -

b3 %,

"Fff Pro~
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Kheot, 5 ProrosiTro Il

Y. 8iin triangslo uni lateri
CB parallela ducatur ED, hec
proportionaliter fecabit lasera AC
AB. (boc eff w (it AE — EC
= AD | ‘DB. : ’

2. Et firecta ED fecuerit late-
ra AC. AB proportionaliter, erit
#lla reliquolateri CB parallela.

DEMONSTRATIO,

1 Pars. Ducantur reGz CD. BE.

eruntque triangula X & Y in iifdem peral-

Ielis DE, CB & eadembafi ED, ergo

§ g g, interfe szqualia, . Triang.
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Tri. Z—Tri. Xb= bafi AE/baf EC, b1.v%
feu Y

Atqui etiam
T1:Z—Tr: Y b= baf: AD /baf: DB.

Ergo cAE——EC= AD(DB. cuv,

2 Pars, Eftexhypothefi.
AE —— EC = AD/ DB,
. Atqui
AE——EC—= Z/ - X\ VI
Et AD—DB— 2/ .Y {" '™
Ergo hifcerationibus fubltitutis.
EritZ——X: Z/ .Yt!.
Adeoque d triang. X 0 Y & quia dr4. V.
funt in eadem bafi ED , erunt inter ¢pa.
rallelas ED. CB, ‘

Q. E D

€395

P“foﬂz o Pros
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ProrostiTi10 III.

1. Siintriangulo ABC, reils
AD angulum A bifariam [ecans ,
etiam /ecet bafin BC, habebunt

. bafis [egmenta BD. DCeandem

rationem , quam reliqua latera
BA4. 4C.

3. Et [ bafis [egmenta BD.
DC . eandem habeant rationem
quam reliqualatera BA. AC, re-
&la AD. bafin fecans, etiam an-
gulum oppofitum A [ecabit bifa-
riam.

E

DC#
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DEMONSTRATIO.,

Pars I. Ex B ducatur BE parallela
DA, & producatur CA, ufque ad oc-
curfum perpendicularis in E: eruntque
propter paralieclas EB.DA.

Ang. O 0 R. quiafunt altemi.}
Ang. P 30 Q. externus interno

" Atqui O 20 P ex hypothcfi.
ErgoR0 Q. Etlatus EAP0 BA, b6I-
Quare ceritEA —AC= BD/DC ¢»VL
BA
Pars II,
EBA—AC= BD/DC. exh, d2.vL
AtquidEA—- AC = BD/DC,
Ergo11. V. )
BA -— AC = EA / AC, ;u.lv.
5. L

ajr.L

29.1,

——

Adeoque¢BA D AE&ang. R f0 Q,
Atquiang.RJ)O\2 I
Ut& QX p[**

Ergo O p,
Q. E. D,

.. Pif 3 Pro-
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theor. ¢ ProrostT10 IV.

Triangula [ibi mutao equi=
angula ,  funt fimilia; boc eft
« Def. “etiam latera circa aquales an-

gulos babent proportionalia.

DeMoNsSTRATIO.

Bafes CB, BE colloca in di-

reGtum: quia jam angulus ACB

6s5., 0 DBE, ex hypothefi, erunt ®

** CA & BDparallelz, ut & AB

DE. quia ang. ABC etiam po-
nitur 0 E.

Pro-
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Producantor CA & EDinF,
eritque AFDB parallelogram- |
mum, adeoque FA <0 DB & ¢i+-
FD » AB.
Quia in triangulo FCE latus :
ABett parallelum FE erit ¢ davL

AC—AF= CB/BE.
DB
Et permutando. 16.V.
AC — CB = DB/ BE.
Deinde
Quia in triangulo EFC latus
DB eft parallelum FC.
EritFDd_ DE = CB/BE.
~“AB

Etviciflim. 16. V.

AB — BC = DE / EB.

Pro-



Theer. 5.

4
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ProrostTio V.
8i duo triangula ABC.DEF,

latera circa omnes angulos habeant
proportionalia , erunt equiangu-

la, eofdemangulos 4D, B

E, F¢& C habebunt 2quales , qui-

a23.L’

bus bomologa latera fubtenduntar,

.A, o

VAN e

c G

DEMONSTRATIO,

Ad pun&um E fiat 2angulus
FEG B. ut & ad pun@&um F
angulus EFG 0 C. eritque ter-
tius G zqualistertio A.

Quare in triangulis fimilibus
ABC.GEF.

AB




————
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AB — BC = GE / EF-
Atqui etiam per propofitionem,

| AB — BC = DE / EF.

Ergo’GE-— EF= DE/EF. bmn.v.
Adeoque <GE » DE. ¢ Ve

Eodem modo ab altera parte
etiam probatur efle.

GF 0 DF.

Adeoque triangula DEF. GEF
habent omnia latera zqualia, fin-

- gula fingulis. ergoper8.L

Ang. DEF 0 GEF 0 B.
Ang @FE OGFEXC.
Ang. D G_ao/l

Q. E. D.

. Ggg Pros
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weons. PROPOSITIO VL

Si duo triangula ABC. DEF,
habeant unum angulum B., «-
gualem uni E , €5 latera circa
eum proporrzonalm (hoc eft 4B
ad-BC ut 'DE. ad EF) erunttri<
angula fibi mutnuo xquﬁangu[d.

- De-
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DEMONSTRATIO.

' qu pun@ta E, & F fiant anguli FEG,

EFG zqualesangulis B. (hoc eft DEF)

& C. eritque tertius G 2qualis tertio

aA Et triangula ABC. GEF fimilia, 3.1z
b, adeoque b4 VL

AB — BC = GE ; EF.

Atqui etiam per propofitionem,
AB — BC = DE , EF.

Ergo ¢GE - EF—= DE/EF.  en¥.
Adeoque dGE O DE. d14.%,

Ergo duo triangula DEF. GEF fe
habent juxta quartam I, adeoque

v A'ng'. DEF 0 GEF 0 B.
Ang.DFE 0 GFE 20 C.
Ang. D 0 G A

~ Q E. D

...  Ggg®  Pros
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Alia Demonftratio.
A ~
D
i H
B CE P

Datur hic angulus A 0 D. & latera
circa eos proportionalia ;. & tum,
Eft velangulus B <E. '
Vel B > E.
Vel BX E.

Ponatur 1. Angulus B <E.

Ducatur BG, ut fiat angulus O 0 DEF

etitque P 0 R.
ErgoBA~—AG =~ ED/DF. 4.VL
AtquiBA~AC= ED/DF perpro,

Ergo AGX0 AC.per n&14.V,
pars & totum,

Eodem modo du@a EH. demonftra-
turangulum B non effe poffe minorem
angulo E, Ergo B 0 E &per3z. 1,
CXF. Q.E, D.

Pro-

e .
- A, i it it i e TV
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proprostTr O VIL  theor 2
Vix ullins ef} ufus.

"PROPOSITIO VIIIL . heor.s.

l In triangulo reitangalo ABC,
perpendicularis AD ab angulore-
éto in bafin dulla, [ecat triangu-
Jum in duo triangula ADB. ADC
que erunt & toti & inter [e fi-
milia. g .

A

A

B D - C

TS S Ty, A e T

DEMONSTRATIO.

‘ParsI. In Triangulis BAC. ADB.

Ang.B eft commanis,
Ang.BAC 0 ADB quiauterquere&tus
bErge C 0 BAD. ;
Ggg 3 A-
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deoque , triang. BAC ADB. fimilia,
Deinde in triangulis BAC, ADC.
Ang. C eft communis.

Ang.BAC 0 ADC quiauterquere&,

84.VL A

b; . L
1 bErgo B 20 CAD.
Adeoque a triang. BAC,AD Cimilia,

11, Pars. Triangulom ADB eft fimile
iph BAC, '
Triangulum ADC eft {imile eidem
BAC. - h

'—Ergo Triangula ADB. ADCintsr fe
funt fimilia per 21 V1. que hacnonde.

Pendct.

COROLLARIUM L

Perpendicularis ab angulo reGo in ba«
findu®a, eft mediaproportionalis inter
duo bafis fegmenta,

DEMONSTRATIO.

Duotriangula BDA.ADC, funtz- )
quiangula.
24 VL ErgoaBD—DA = DA/DC,
Adeoque DA eft media proportiona-
lisinter BD. DC,. : '
: . ' CO-
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.COROLLARIUM.IL

Utrumlibet laterum angulum reGum
comprehendentium eft medium propor-
tionale inter totam bafin & illud fegmen.
tum bafis quod ﬁ:%‘bpto lateri adjacet,

DEMONSTRATIO.

In triangulis (imilibus ABC. ADC
aBC—CA = AC/CD,

Ecin triangulis (imilibus ACB. ADB
aCB ....._BA AB/ BD.

SCHOLIUM.,

In deducendis tnangu!orum propor-
tionibus bene notandumeft , ordine pro-
cedendum effe ab angulis xquahbus circa
zquales a'xguxos ad zqualcs angulas.

" Pro-
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... PROPOSITIO IX.

A data rea AB imperatam
partem 4b/a'rzder&

CONSTRUCTIO.
Sit auferenda pars tertia.

1. Reétx AB {ub quoli:

bet angulo adjunge re@tatn
AF, inque illa fume circino
tres partes zquales AD. DE,
EF. _
2. Du&z FB ex Dduca-
tur parallela DG. :
Dico AG efle quztam

tcr-

R
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tertiam partem re¢te
AB.

DEMONSTRATIO.

In'triangulo FAB lateri FB:
parallelaeft DG.
ergo*FD—~ DA = BG/GA.
Etcomponendo18. V.
F4 -~ DA= B4/GA
Arqui FA cﬂ: tripla ipfius
DA.
Ergo BA etiam eft tripla
ipfius GA.
Adeoque AG eft tertia
pars linex AB.

az VL

Hhh Pro-
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ProrosiTi.o X.

Datam reitam AB [imiliter
 fecare ac data aliareita AC [elia
fueritinD & E.

!tol)l. 1'l

. _A.FGB

CON STRUCTIO.

I. ]ungantur datz linez ad A.
2. Ducti CBexpunQisD& E du-
¢antur dux reGz DF. EG parallclz ipfi

CB.
Dico fatum effe quod quzritur,

DEMONSTRATIO.

oL ~ In triangulo AEG linez EG. DF
3 funt parallelz, » quia eidem linez CB
du&c fune parallelz.

Ergo
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Ergo bAF~=FG = AD/DE.

Deindeex D du@a DH parallela AB?
erit DI0 FG <& 1H 0 GB.

Eritque in triangulo DHC.
DL{.FG~1IH.{. GB= DE/EC.

Adcoque partes AF FG. GB, funt
proportionales pambus AD.DE, EC

b1. VI

ci4L

Q. E.D. .
SCHOLIUM.

Hinc facile patet ratio divi-
dendi lineam datam in quotcun.
que libet partes 2quales: fumendo
{cilicet in linea datz adjun&ta,
tot partes zquales in quot linea
data dividenda fic : & extre-
‘mitateslinez utrquue recta con-
jungendo; fi tum'a divifionibus
intermediis ducantur re&tz pa~”
rallcle linex jam dutz; illz
quzfitam facient divifionem. Ex,
Gr: fitlinea ABdividendain fex
partes xquales. v}

Hhh 2 | Con-
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CONSTRUCTIO;

ADEFGHSESB
1. Ipfi AB junge fub quolibetangulo
Jedam AC, _
- 2, Inlinea AC fume fes partes zqua-
‘les ALIK.KL.LM. MN.NC..
3. Ducre&am CB, illique parallelas
NA. MG.LF.KE.ID.
Dicolineam AB fectam effein fex par-
tes zquales AD.DE.EF.FG. GH.HB.

. DemMoNSTRATIO.
Per propofitionem 10, linea AB feQa
£t imiliterac AC.
~ Atqui linea AC {eQa eft in fex partes
zquales. - .
- Ergo etiim AB in fex zquales partes
feQaerit. -
USCHOLIUM IL
Haud inconcinne linea data CD poterit
dividiin ratione datarum linearum é B.
oR~

e . i Mt i APt
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CONSTRUCTIO,:
A+ '

B.

B

C

i D
F

1. Ex C fub quolibet angulo ducatur
re@a CE 0 datz A.

2. Etex D re®a DF, parallelaipfi
CE, & datxB.

3. JungaturEF. -
. Dico reGam CEinK feGam eflein ra-

tione Aad B. ° '

DEMONSTRATIO.

Intri. CKE.DKF Ergo erit per 4. VI,
Ang. C 0 DI  |CE.{A—CK~ DF{C/DK.
E J0 Fag,l, & permutando
K D K ] A— CZCK /KD

Hhhb 3 Pro.
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Probl. 3. PR obosx':/xo.. XI.
c ; mﬂtif )
‘. duabus re-
¢tis AB,BC
tertsam pro=
portionalem
A B . Dinvenire.
CONSRUCTIO.
1. Datas reGtas conjunge- in angulo
re®o ABC.

2. Ad dute rectz AC pun&um C
excita perpendicularem CD. ’
. 3. Lineam-AB produc ufque ad oc-
cur{um iftius perpendicularisin D,

DicoBD efle quzfitam proportionalem. - -

DEMONSTRATIO.

Triangulum ACB eft re&angulum

perconftru®. & CB petpendicularis ex

arcor: angulo re§o ad bafin dutta: quz a eft

8.VL  media proportionalis inter AB & BD.
Adeoque BD erit tertia qufita.

. QF E

) SChO-‘
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SCHOLIUM.

Si AB (it major quam BC haud incon- . -

¢inna erit talis

CONSTRUCTIO

D B
1. Super AB defcribe Semxcxrculum
ACB.
2. In‘illo accommodetur fecunda da~
ta BC. .
3. Ex C demitte perpendiculareny
CD.

Dico DB efle tertiam ptopomoualcm
qua(itam,

DEMONSTRATIO
Du&ta AC erit ACB triangulum re-
Gangulum (31. IL)
- Ergo erit AB — BC — BC/BD,
per 2 Cor. 8. VI '
- Adeoque BD eft tertia quafita,
) Pro-
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PROPOSITIO XII.

® : - Datis tribus
rettis AB. BC.
D AD quartam
proportionalem
‘DE invenire.
B A

Probl. 4.

c
CONSTRUCTIO,

. Y. Ditarum duas quaslibetcunque
- AB.BC colloca in dire@Gum.
2. Tertiim AD conjunge ad pun-
&um A, &ducreGam DB.
3. Ex C duc CE parallelam BD,
quz produtz AD occurratin E.
Dico DE effe quafitam quartam pro-
portionalem.

DEMONSTRATIO.

_ Intriangulo ACE lateri CE du&a eft
paraliela BD.
szv. Ergo a AB —=BC = AD/ DE.
Adeoquecrit DE quarta proportionalis,

Q E. F.
’ ' Alia




“ LiBEr SEXTUS. 433
Alia Conftruétio.

TN

G E ¢ F

sz fint tres linex A. B. CD, quzeftvel <
vcl > A

1. Lmez EF DA} 1unze FH Y Bfb qugh.
betangulo, ducaturque EH

2. Inlinea FE fume FG J) tertiz CD, & ex,
punéto G ducatur GK paralielaipfi EH, v

Dico lineam FK effe quartam quafitany fcil.
K. fupra H, fitertiaCD (it major prxma A A:
vcroFKmfraHﬁﬂtCD>A .-

DEMONSTRATIO.
Facile ex conftrutione patet triangula EFH.
GFK eflefimilfa: quarecritper 4. VI,
EF — FH = GF/FK. ‘
Hoceft
A~ B =COD / adquartam FK,
Q D. E,

‘ 1 ii - Pro.
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Prorositio XIII.
Datis é’uabu: rectis AB. BC

wediam proportionalem BD in-
vewire.

D -

LN

A E B C

.

CONSTRUCTIO.

- 1. Datas lineas AB.BC collo- '

ca in direG&tum. ..
2. Supertota AC defcribe Sc-
micirculum.

3. Ex B ‘excita perpendxcula-.
rem BD ufque ad Semicirculum, .

Dico illant efle mediam quz-
fitam.

De.
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. DEMONSTRATIO.
" Du&is AD. DC. erit ADC

triapgulum reCtangulum quia
“aangulus ADC eft re&tus. Etasnim
knea DB eft perpendicularis
ex angulo re&to ad bafin du-
&ta, quz veft media proportio~y -,

nalis- iﬂfct AB. BC. e ?.[l,l 8.
QFE
SCHOLIUM.

Quevis refta a circumferentia
ad diametrum perpendiculariter
du@a, eft media proportionalis
inter fegmenta diametri.

Tii 2 Pro.
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Prorositio XIV.

1. Parallelogramma equalia
X.Z. que unum angulum O uni
P zqualem habent ; etiam late-
ra circa aquales angulos habent
reciproce proportionalia. (hoc eff
ABad BGut EB ad BC.

2. Et fi latera habent recipro.

" ca, parallelogramma [unt equs-

la.
D C_ _H
X Y
A BP |G
Z.
E F

SN VW e
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" - DEMONSTRATIO.

1Pars.Par.aX — Par. Y= Z/Par. Y. ¢ 7- V-

AtquiX—Y = AB/BG.
E: Z—Y= EB/BC, | "I

Ergo fubftitutis iftis rationibus,
AB — BG =~ EB / BC.

2 Pars. AB——BG= EB/BC.

Atqui AB—BG = X/Y) .o,
Et EB —BC— zzy.}"v" ‘

Ergoiftis rationibus fubftitutis.
X Y—=7Z/Y.

Adeoqueb Par: X0 Par: Z, .
R BT A

Iii 3 P:o-
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ProrosiTio XV.

1. e Lqualia triamgula X.Z ,
Vide gt unum. angulum O ani angslo
. g 2= P equalem babent 5 etiam latera
wm  girca aguales angulos bhabebunt re-
ciproce praperiionalia. (boc eft AB
ad BG ,ut EBad BC.
2. Er fi latera [ic habent recis

procas triangula fumt equalia.

Theot.
10

DEMONSTRATIO.

Du&is re&is AC. CG. GE.

hzc eft omnino eadem cum

tzcedente; quoniamatriangu.

et E funt fcmi(;l'cs parallelogr?m-

morum, & triangula cum paral-

lelogrammis eadem habent late-

ra quz demonftrationem ingre-
diuntur. : :

Pro-
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- ‘ProprosiTio XVL Theor.
. b § N

1. Siquatuorrelte A. G. F. B propertio~
‘nales fuerim , veGangulnm fub extremis A
G B. erit equale rectangulo (ubmediis.
( 2. Et fi redtangulum [ub extremis fis
aqualerectanghlo fub mediis, slle quatnor
! recle proportionales erant,

E G
| " D c]l' "
i CL ]

’ B, E

AGFDB
DEMONSTRATIO,

1 Pars Fiat T3 AC fub extremis &
FG fub mediis : illa habent angulum
A 0 F, & latera reciprica, nimir:
AB = HF = reciproce FE | BC. - . |
Ergoillaala funt zqualia. - 814 VI
2 Pars, Tla AC, FG habent angu. )
lum ADF. & funt aqualia: b Erga b4 v1,
habent laterareciproce proportionalia,

’

O Pre-
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PROPOSITIO XVIL

Yot 1. 8i tres linee A. F. B. pro-
portionales fuerint , reclangulum
fub extremis A & B erit tqucle
quadrato medie F.

2. Et fi reftangulum [ab X
tremis [it #quale quadrato medie
tres ille refie proporuoﬂales e-

rant. ,
B " 3
E :D [
t BG P
AGFB
DE MONS'_I'RATIO.

1 Pars, FiatfubextremisT_ AC, &
aig VL 2 media 0 GE. Qua quia habcnt an-
" AB = GF — FE. hoceft GF / B(‘
- a€runtinter fe aqualia,

2 Pars. TJla AC.GE funt zqualla &
habent angulum A 0 G, Ergoahabent

latcra reciproca.
O Pro-

gulum A 0 G & latera reciproca feilicet -
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SCHOLIUM.

A Exhac

propofit:

& prace-

dente 8

facillime

K {demon-
ftratur

' . Pr.47.L

hoc mo-
do,

D L T E

PRZPARATIO,
Super BC conftitvatur OBE, & ex
A ducator AL parallela BD vel CE.
DEMONSTRATIO.
Linez BC.AC. CK funt propomo- ‘
nales. perS VI
Ergo BC.CX 0 OAC,
0 kK.
Dreinde Linee BC. AB, BK. funt proportionales,
Ergo —BC.BK 0 JAB |
= LB \ 17. VI'A.
Supra = EK 10 0AC/ '
=laEK —~LB 0 OAB—-0AG
OB Kkk Pro.
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- ProProsiTi10 XVIII,

Super data 1eda AB defivibere polygo-
sam ABHIK, quoddatopolygono CDEFG

fis fimile fi ml:mque pofitum.

g

D

CONSTRUCTIO. -
. 1. Datum Polygonum re&is FC, FD
divide in triangula.
ajn.L 2. Super AB faQtis ‘angulis .2 BAT,
ABI aequalrbus angulis DCE. CDF. e-
bj2.1 Tt tertius zquahs testio, adeoque ctri-
¢4.YL angulum IAB fimile riangulo FCD,

3 Eodeém modo fuper lateribas TA:
1B, fiant riangula IKA. IHA., aquin-
gula,adeoque & fimilia mangnhs FGC.
FED.

Dico ABHIKefle polygonum quafitum,

DEMOCNSTRATIO.
Pro angulis.

Facile pater per conftrucionem angu-
los

Probl. 6.

'
1

©

|
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los unius polygoni effe > zquales angulis al-
terius, pim,
K 0 G.

Tresadl 0 adF tribus.

: H 0 E

Duoad B 0 ad D duobus,

Duoad A 0 ad C duobus,
Ergo omnes anguli funt zquales, adee-

?uc duo polygona funt zquiangula, &

militer polita.

Pro lateribus.
Intriangulis fimitibus IKA. FGC : ut

& IAB.FCD.

Erit KA —AI= GC/CEFE!
Et. BA—\AI—'DC/CFM Vi

Eritper 11. & 16. V.
KA——AB=~ GC/CD,
Deinde in triangulis fimilibus IAB,
FCD. wt & 1HB. FED.

Erit AB—BI = CD/DFE.! VI‘
Et HB—BI=ED/DF, 4"
Ergoper11 & 16.V:

AB ——r%l—‘i)e: CD/DE.

Et eodem modo demonftratut latera
circa reliquos angulos efle proportiona-

la: Ergo polyoona funt fimilia.
° Q. E: D.

Kkk 2 Pro.



444 EucrLipIs

o3 PROPOSITIO XIX.

Similia triangula ABC. 'DEF
inter fe funt in duplicata ratione
laterum homologorum BC. EF.

A .
‘\ D,\
BTTd ¢ E @

DEMONSTRAT!O.

.Sit BC < EF.

. lpf is BC. EF, fiat a tertia propor-

811 Vi. tiopalis BG. eritque
b . BC—BG bin duplic.rat, BC/EF.
Atqui BC—BG = trrABC/tr: ABG

ciVIL

Ergo Triang: ABC .4 — Triang: ABG
dra.v. | 8 . indupl: rat: BC /EF.

Atqui triang, ABG 20 triang, DEF.
ut mox patebxt.

Ergy

ha N i N -

e et ke Mt o
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Ergotriahg. ABC ——triang. DEF,
in dupl: rat: BC/ CF.
Quod autem fit triangulum ABG 0
DEF, hoc modo viderelicet.
In triangulis fimilibus ABC. DEF.
AB—BCz= DE/EF. 4.VIL
' Et permutando,
AB——DE = BC/EF. 16.V.
Atrqui per conftructionem.
BC—ELEF = EF/ BG.

ErgoAB—DE = EF/BG. 11.V,

Adeoque triangula ABG. DEF ha-
bent angulum B 0 E, & latera circail-
lum reciproce proportionalia : - Ergo
funt ¢ zqualia. ers. VL

. Sit deinde BC 20 EF.
* Intriangulis fimilibus ABC. DEF.
AB—_BC—~ DE. EF.
Arqui BC 20 EF per propofitionem.
Ergo fAB 0 DE.

f14.V.

Adeoquetriangula ABC, DEF inter
fe funt zqualia. )
~Atqui Ota BC & EF etiam funt zqualia,

Ergo triang. ABC —-. wriang. DEF
= OBC/OEF. .

Kkk 3 At-



aro
, Def V.

b1g. VL

cit. Ve

446 Eucripis

Atqui ratio Ctorum BC. EF. eft ea-
dem cum ratione duplicataiplorum late-
rum BC. EF, ut {upra diGum eft ad
10. Def. V. .

o

A

Eigotriang. ABC — triang, DEF
indupl: rat: BC / EF.

.COROLLARIUM.

2.9V

| I ]
T

Sitreslinex A.B. C. fuerint propor-

tionales s erit triangulum X fupra primam'

ut triangalum Y priori fimile fupra fecun~
dam , ut prima linea A ad tertiam C.

DEMONSTRATIO,

Treslinez A.B.C, fu'nt proportionales,
Ergo A — Caindupliicata ratione A/ B,
Atqui X — Y betiam in dupl:rat: A/ B.

ErgoX——Yc= A/C, Q.D.E.
‘ : : Pro-

S S
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Prorositio XX. ..

~ 1. Polygena fimilia ABHIK.'*
CDEFG dividuntur in trian- '
gula, gue [unt numero equalia ,
Similia & totis homologa.
. 2. Polygona inter fe funt inra-
tiome duplicata laterum homologo-
rum AB.CD.

DEMONSTRATIO.

1Pars: Dufisrettis IA. BA, ut&
FC.FD, polygona crunt divifain trian-
ula. ‘ '
& Quodautem illatriangula fint numere
@qualia, patet ex Scholioprop. 32. L
quia nim. polygona zque multa habent.
latera,

Quod fint fimilia fic probatur,

In



ab. VL
b4 VL

€4 YL
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Intriangulis IKA. FGC, .

Ang. K0 G. & lateracirca illos pro-
portionalia, :

Ergo triangulum 2 IKA, eft zquian- °
gulum & fimile FGC.

Eodem modo n triangulls IHB FED,

Ang.H 0 E, & latera circa illos
proportionalia.

Ergo triangulum IHB eft Zquiangu-
lum & fimile FED.

Deinde ang. KAB 0 GCD.\
: - /S
KAI 0 GCF.

IAB 0 FCD.

. Simili modo IBA 0 FDC.

Ergo tertius AIB 0 CFD,

Ergo triangulum IAB eft zquiangu-
lum& imile FCD. :
' Quod fint totis homologa , hoc eft
quod ita fit quodlibet triangulum in uno
polygono ad fuum correfpondens in alte-
ro. Ut totum polygonum ad totum po-
lygonum, patebit ex partefecunda.

2 Pars, Triangula IAB, FCD pro-
bata funt fimilia,
ErgocJA—FC = AB/CD.
Ut & IB —FD—= AB/CD.
: Tum,
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‘ : ‘Tum, S
Triangula ¢ IKA. FGC. funtin duplica. drg. VL

tardtione laterum 1A. FQ,

o hoc i AB. CD.

. Et triangula IAB. FED 4in duplica-

' ta rationg laterum  1B. FI.

hoc eft AB.CD.

Ut & thianguls IAB. FCD- in dupli-

cate ratione laterum AB.CD.

Ergoe omnia triangulé unius polygoni
ad omniatriangula alterius polygoni funt
in duplicata ratione laterum homologo-
- rum AB, CD.

Atqui omnia triangula iflterum poly-
gonorum conftituunt tota Polygona,

Ergo ipfa polygona funt in duplicata
ratione laterum homologorum. AB. CD,

Cum autem etiam fingula triangula
unius polygoni ad fingula triangula alte-
rius polygoni habent rationem duplicatam
eorundem laterum AB. CD; patetifta
triangula totis poly%onis effe homologa.

e 12, vi.

COROLLARIUM.

‘Si fuerint tres reCta proportionales 5
polygonum fuper prima defcriptum e ha-
bebit ad fimile polygonum fuper fecunda;

S Y| vel
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vel polygonum fuper fecunda fe habcbxt
ad polygonum fuper tertia,, ut pnma
" proportionalisad tertiam,
DEMONSTRATIO.

Hzc eft fere eadem cum demonftra-
tione corollarii prep: przcedentis.

SCHOLIUM.

Com-
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Commode hic demonftratur
haud inelegans Theor¢ma.
*-Similum polygonorum X &
Z ., circuitus ABCDE : FGHIK,,
seum lateribus homologis A & F,
“funtineademratione,

DEMONSTRATI1O.

A—F=A/F
- B—G=A/F.|. .
C—H=B/G.

1 . ""[t A E‘-
b E G/ PDef1. VL
boceft A/F. |
E—~X=D/L
hocelt A/ F.

J

Ergoperi2.V, additis omni- -
bus rermunis primis, ut& omai- -
bus fecundis N "

AtBICIDIE — FtGIHIIIK = A J &

e =)

boceBcircuitus p¢  ad circuitamZ.
Q. E. D.

Ll 3 Pro-
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PRoposn‘lo XXI
Figare ABC. GHI qu. -

dem jxgar.e ‘DEF (ant lzmles N
e & inter fe ﬁmlu ersxt. .

Theor.t $

BT e w® XE ¥

DEMONSTRATIO.
Angulus AXDox G

B»E o H
CaoFol-

" Ergo figire ABC..GHL funct

‘ zqmangulz & habent lateracir-
€a zquales proportionalia , quia
illa habent proportionalia lateri-

3> bus figurz DEF. Ergo * funt
fimiles,

Pro-
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PROPOSITIO XXII. Theot.16

* 1. 8i quatmor relta AB. CD. EF. GH.
propertionples fuerint , figure fimiles ABI,
CDK & LF. NH proportionales erunt.

2. Et fi # redlis lince figura [imiles de-
feripta fins; z]ia recla proportionales evunt.

.

c DE r.l?G H

J. DEMONSTRﬁTIO
"PARS 1L~
Datz funt AB-—- CD-—~ EF IGH.

Fr. ABE (2) —— Tr.CDK in dupic. rat. AB CD 319 VL

hoceft " £¥ /GH.
MquiOILF b——ONHetamin d. s EF/GH. bzo. VL

Exgo.
Tr.ABI(c) ~—Tr.CDK _ OLF , O NH. cu.V. |

PARS H

AB—-—-CDm fubdup. rat. Tr. 4] ABI , Tr. CDK
hoc et DLF/DNH
Atqm EF-—-GH etiaminfubd. r OLF/(ONH
Erge
AB—-—CD—-EfJGH. - e
. LIl 3 Pro-
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Theae. 13 PR orosITIO. XXIIL

D C H -
- angula -
G paralielo~
- gramma
. .A.‘ : B 4B. BF.
inter  [e

- H babent
I _ rationeny

E F compofi-
K i

tam ex
bus laterum AB ad BG (y’ CB ad BE.

muam-
DEMONSTRATIO.,
Fiar AB—~— BG = Hqualibet; 1.
EFt CB—BE =1 ;) K,
Erit ratio Had K compofita ex rationi-
bus AB ad BG & CB ad BE, vide di&ta
ad 5 Def. VI.

Demonftrandam ergo eft effe paralle-

. logr AC—BF= H/K
(luod fic probo. .
AC ——BH = (2) AB/EG. B':I—-—-BF(a): CB, BE,
H-— 1 '_(b)AB/BG 1 —— K (b)= CB,BF.
EgoAC—BH ()t . BH——BF =1 K

rgoperit. V.
v VL AC—Hz BF/K.
confir: Erpermurando 16. V.

FIR'R ACﬁBF:H/K. . "QE-D.
R : Pro-

’

v

{



nem1sad8.

Latus BE 0 4.

¢ Erit Area 2 8,
Ergo._a AC—— BF —area15/ar. 16
Atqui ratio compofita ex rationibus §

ad 2&3ad 4. etiamdat ¢ 2 feu ratio-

Ergoratiol JAC— S BFeft coms=
pofitaex dicis rationibus 5ad 2 & 3ad 4. -

Q. E. D.

Pros

e Defe
11
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SCHOLIUM.
* Majori cum
:.'D G facilitate &
; cum apparatu
15 minori  ea.
‘ | | 2 | dem propofi-
| tio. demon-
A s B ftrabitur  in
4 % numeris, fi
, parallelo-
i gramma AC.
. BF ponantur
E reQangula.
Sitli AC latus AB 0 .
BC 3.
: ¢Erit Area D r5..
Deinde li BF latus BG 0 2.

dg.Deﬁ
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.ProrosiTio XXIV.

Theor.18 o .
In omni parallelogrammo Al,
.. parallelogramma FK. HE, que
circadiametrum funts & toti AC
& imter (e [unt fimilis.

A F B

S L 9/

o ™ |
,Htx K
D E B |

DEMONSTRATION -
‘Intriangulis DAB & X.
~ Angulus O eft communis.
a10.L Sa T.
b33 Ergo Y?0 C.
" Adeoque triangula DAB & X funt
zquiangulg& ﬁ,milia.A . !
SN Eodem
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Eodem modo probatur trian-
gula DIB & Z efle fimilia. SR

ErgoAD DB~ HD/DG> R
Et. DB-DI = DG/ DE/4 VL

Eritque exzquo22.V,
AD--DI= HD/DE.

Similiter etiam probatur reli-
qua latera efle proporrionalia :
Ergo Parallelogramma AL HE,
funt fimilia, ‘

Eodem modo etiam demon-

 ftratur AL & F K cffe fimilia.

Ergo HE&FK funt inter fe car VL

fimilia,

Q: Eo Do'

4

Mmm" Pro<
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pobl. 7. PROPOSITIO XXV,

Conflituerereilineum L . quod
(7 fimile imiliterque pofitam da-
to reililimes A, & equale alteri
dato B,

>
=
>

CONSTRUCTIO.

1. Ad dati reilinei A latus
1451 CD, fiar—5CE 2 *ipfi A.
bs 1 3 SeperDEfiat =DK»B.

3. Inter CD & DG quratur
€ 13. V1. e media proportionalis DH.

4 Super DH fev ipfi zquali

IN, defcribatur reétilineum L
, , fi-
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- fimile ipfi A, dis. v,
o Dico L efle re&tilineum quz.
C  fitum.

" DEMONSTRATIO.

Per conftrultionem funt pro-
portionales CD. IN. DG.

ErgoeCD—DG= A/L. e
- AtquifCD—-DG = T2CE/—DK. g“"t

Ergos AmL=CE(ZDK, g%
Atqui A CE.
Ergo Lo2DKoB.

Cumautem L per conftrultio-
nem fitfimile A, patet L efle re-
&ineum quzficum.

Mmm 2 = Pro-
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Theor.19

PROPOSITIO XXVI.
E_E C  Parallety-

[ -\_{ gramma [imi-
lia AC. GF,
GTH 1

bhabentia com

eandem diametrsm BD confiftunt.
DEMONSTRATIO.

.Si adverfarius peget diametrum BD

*tranfire per I, tranfeat per alind punGum .

- H: tum du&a HE parallela BA.

ag VI
b per
propol

S ey Vel
1. V.

Erit BAa— AD = BG / GH.
Awqui BAb—AD = BG/ GL

Ergo ¢GH 0 Gl Pars & totum,
quod eft abfurdum, ’

Ergo diameter non tranfit per H. Ea-
dem autem demonftratio locumn habet in
omuibus pun&tis linexz GI, quandiu fc:
inter H & Imanetaliquod intervallum :
Ergo univerim concludendum eft dia-

metrum tranfire per punGumangulare I, -

adeoque duo parallelogramma AC. GF,
circa eandem diametrum confiftere.
' Q. E. D.
Pro-

munem angu-
A D lum B, circa

- o —— -,
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PROPOSITIO XXVIL XXVIII.XXIX,

He prolixe, tyronibus diff icie
les , & nullius fere zg/u.v [unt.

PROPOSITIO XXX
c : B Propofi.
: tam  re-
I e ¥étam 4B
extrema
ac media

b E A F rationd [e-
care in G. '

CONSTRUCTIO,
DivideaABinG, ut "fubtota AB

& minorifegmento BG fit 0 O majoris

fegm enti AG
Dxco faum cfle quod quritar.

DEMONSTRATIO.

S AB.BG O OAG.AG.
Ergo 17. VL
Latera funt reciproce proportionalia. h.e,
AB — AG = AG/ BG.
Adeoque blinea A in media & cxtre-
ma ratxone feGaeft,
Mmm 3 Pro-

Prob. zo.

a1kl Ik

b;Deﬂ
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ProrostiTio XXXI.
8i a lateribus trianguli reiian-
gulii BAC, figure fimiles quecun-
que defcribantur , erst ifla qug an-
gulo reito A oppenstur #qualis
duabysreliquis imsl [umpiss.

H
. <
A
bl
r 4
B < o]
[ D
DEMONSTRATIO.

Figurz luper AB. AC. BC. ponuntur
fimiles; ergo ahabent inter fe rationem
" duplicatam laterun homdlogorum AB.

~ AC. BC, hoc eft inter fe funt ut Ciea

by 1

AB.AC.BD.
Atqui O-aitafunt interfeut it -
OBCb0 Oeis AB: AC.
Ergo igura fuper BC 30 figuris fuper
AB. AC, A Scho-
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SCHOLIUM L

Qued in prop. 47.1.. demonftratum
eft de folis quidratis hic univerfim ap-
plicatur quibusliber polygomnis fimélibus.

SCHOLIUM IL
Poteft hac propofitio genmerafiter . wo
etiany involvat prop. 47, I hoc meda
demonftrari.. :

Sunt proportionales per 2 Cor. 8. VI,
BC.AC.CK Ut & BC.BA.BK.
Ergo per Coroll, 20. VL.
Fig.abBC — Fig.ab AC = BC/CK.
Fig.ab BC —Fig.abBA = BC/ BK.

Et invertendo.
CK—~BC—, Fig.ab AC lﬁg. abBC.
BK~—BC— Fig. abBA /Eg. abBC.

. Eritper2.V, .

BK.]-KC . BC= Fig, abAB -~
Fig.abAC, / Fig.abBC,
-AtquiBK - KC 0'BC,

Ergo Fig.2b AB& AC 1 Fig.abBC.

Quare fiiltz figur funt quadrata , erit -

pop 47.L. .
Si vero alie figure (rmileserit 31, VI..
: Pro-
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PROPO‘S 1T10 XXX!I.

8i duo triangula ABC. DCE
ad angulum C conjunita, duo la-
tera AB. AC habeant parallela
lateribus ‘DC.'DE.¢r lateracirca
angulos A.D. proportionalia ; tum
reliqua illorum latera BC. CE,
unam facient lineam reiiam.

A D

- /\
- DEMONSTRATIO.
Angulus A » , ACD, propter
parallelas AB.DC. -

Angulus D 02 ACD, propter

. “parallelas AC.DE.

Ergoang. Ao D..
Cum autem latera circaangu-
los A & D fint proportionalia,
erit




. d Jaccbunt in dire&tum.
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erit triang. ® ABC zquiangulum ¢ vy,
triang. DCE. .

Adeoqueang. ABC:D DCE)
Ang. A > ACD.

Ang. A& ABCototi ACE\ 4
ACB ACB (A

A,

-

Tres ang. A. ABC. ACB ©
duobus ACB. ACE. ,

cAtquitres A. ABC. ACB 0 ¢;,.1,
2 Reétis.

Ergo etiam duo ACB. ACE
b 2 2 Redlis.

Adeoque BC. CE fibiinvicem

d_ 14. I,

Nnn | Pfo-



N

i.dé EucLip1s
Prorosi t1o XXXIIJ,

"1. In 2qualibys circalis angu-
i five ad peripberiam A & E ,
Jive ad cemtra D & H, funt in
eademratione cum arcybus quibys

. infiftunt BC.FG. -~
2. Er Secdores BDC. FGH,
" eandem cum arcubus babent ratioe

e,

Theer-22

DEMONSTRATIO.
" Pars L

-Si anguli D& H ad céntrafine
zquales; eruntarcus BC, & FG
ctiam (26.111.) inter fc zquales:

Fiac

g
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Fiat jam angulus GHK 0 FHG
adeoque FHK duplus FHG hoc
¢t BDC.

Tum arcus GK erit 0 FG (per

“eandem 26. 111) & rotus FGK

duplusipfius FG hoc BC.

Eodem modofifiatarcus KHL
0 GHK{ FHG.20 BDC adco-
que FHL triplus BDC , etiam
probabiturarcum FGK L effetri-
plum arcus BC.

Ergo hin¢ univerfim concludi-
mus (i anguli D.&H. {int zquales,
efle arcus BC. FG zquales : Si
anguli D & H fint 1inzquales,
etiam arcus efleinzquales, & hoc
juxta quam libet mulriplicatio-
nem. ut nim, i At duplos D
etiamarius FX ficduplos BC: i
angulus H fit triplus D. & arcum
FGKL & ipfius BC ficcriplus: &
ficininfinitym: id quod idem eft
acangulos cum arcubuscfle inea-

~ dem ratione.

Etquiaanguli A. E. funt femi(-
Nnn2 = fes
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fcs angulorum D. H. etiam illi
cum arcubus eandem habebunc.
rationem. :

Pars 2.

Hzc ex prima parte facile de-
ducitur. Se¢torum DBC. HF G:
anguli G & H (unt zquales: ergo
arcus BC.FG: & latera DB. DC.
zqualia HE. HG': ergo fifuper-
ponantur congruent: Ergo Seto-
res DBC. HF Gerunt zquales.

Similiter fiangulus GHK (it 0
F HG: feCores congruent,adeco-
que Se&or GHK » fe&ori FHG
hoc BDC : Ergo fe&or FHK du
pluserit feCtoris FHG (. BDC.

Eodem modo fi fit angulus
FHLtriplasD, eritarius FGKL
triplus BC: adeoque Sc&or
FHLKG triplus fe&toris BDC:
& ficininfinicum. Q.E.D.




