






























































































































































Livre Premier, 4
lignes DG, DF étant AAC , feront éga-
les entr’elles.

) Démonfiration.

Dans le Triangle DFG, les c6tez DF
& DG font égaux ; & par confequent les
anglesD, F, G, & D, G,F, leferont
auffi : mais I'angle EGF eft plus petit que
DGF; & l'angle EFG eft prus grand que
DFG; donc cﬁms le Triangle EFG, I'an-
glé EFG érant plus grand que Pangle E
GF, le coté EG oppofé i ce plus grand
angle, fera plus grand que le coté EF
oppefé au plus petit. Donc BC égal &
EG, eft plus grand que la bafe EF, C.
Q. F. premierement D.

Que les cotez AB, DE, AC, DF,
des Triangles ABC, DEF , foient égaux;
& que la%afc BC, foit plus grande que:
la bafe EF; jedis que I'angle A fera plus
grand que P'angle D.

Si I'angle A n'éroit pas plus grand que Fig. s4v
Iangle P, il féroit eu.égal, & ence cas& 55~
les bafes BC, EF feroient égales ( par
la 4.) ounil feroit plus petit, &labafe
EF feroit plus grande que la bafe BC.
L'une & l'autre eft conue la fuppofi-
tien.





















































































































































































































1873 Les Elemtns d’Eunclide , o .1

| N

PROPOSITION IIL

—
Il HEOREME.

Si dans un Cercle ane ligne droite paffe par

" decentre, & coup: en deux également nne
autre ligne droite qui n’y paffe point , elle -
la conpera perpendiculairioment s & ficlle -
laconpe perpendiculairtment , ele la con-
peracn denx également. .

Fi-. 9. J E fuppofe premierement que la ligne -
~ J droite BD, quieft dans le Cercle AB
C, paffe parle centre E, & qu’elle cou-
pe en deux également au point F , la ligne
AC qui n’y paflc point;cela érant; jedis
que laligne BD , coupe laligne AC per- 1
_pendiculairement. Pour le prouver
Menez les lignes droites AE , EC, ce-
la pofé. Dans les Triangles AFE & CFE,
le c&té AF eft égal au coté FC par fuppo-
ficion ; le coté FE eft commun 4 ces deux
Triangles. De plusla bafe EA eft égaled
la bafe EC , par la définition du Cercles
d nc (par la 8. du. 1.) largle AFE eft .
¢cal 4 P'angle CFE, & la ligne BD eft « "
perpendiculaire 4°'AC. C.Q.F.D.
Je fuppofe enfecond lieu , que la ligne-.-

































































































v 344 Les Elemens d Enclide,
La Corde BD aprés Lavoir divifés par le mi-
bieu au poimt E , ayant élevé la perpendicu-
Inire CE que j¢ fuppofe étrede 4 pieds, & ks
Corde BD dea.slfaut prendre lamoitié de
la Corde, & lomultiplier par elle-méme ,
c’eft-a-dire , multiplier 6 par 6, le produit
36 étant divifé par 4, valtur de la perpem-
diculaire ,.on anra o pour gquotient , qui
erala difference die diamerre ala perpendicn-
laire. Donc fi Pon ajositele quotient an divi-
Seurson aura 13valenr du diametre. Cette pra-
sique eft trés-utile , comme je Lai déja dit ,
powr erouver a vaienr des porions de Cercle ,
gquand on veut fairve le toifi des wontes qus

[om decute nature. :

PROPOSITION XXXV
7 “THEO.REME.

Si d'un-point pris hors d'um Cercle on tire
-unt ligneTangente, & une astre qui aille
[eserminer fur la circosiference concave,
le quaryé de la touchante feraégal au ree -

L = tanglecompris feustonte la ligne qui can-

. peieCercle -5 fous in pxr;i_c exterienre.

g oo, 1T Tdu point Athors du Cercle , ontire
r \J » = ’

- TS S la Tangente AB, & 1a-Sccante AC.,

’ i T jeds
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136 Lés Elemens 4’ Euclide ;

ment 18 contienne autantde fois 6, com-
me g contient 3 ; je conclus que la raifon
de12d 4, eftégaled cellede 184 6. Car
fi de ces trois raifons on divife les antece-
dents par les confequents,on trouvera que
Pexpofant de la raifon de chacune de ces
grandeurs eft 3. Ce qu'il faloit démontrer.

»  Démontrons que fi les deux raifonsde s 24, &
deciffont égalesa la troifieme de cad, clles
font égales entr’clles s fi 4 contient quarre foisé ,
¢ contient aufli quarre fois 4, mais e contient aurane
de fois £, quele méme ¢ contient d= fois 4. Dore
acontientquatre fois fo Ajufis efa b, commee
et 2f

PROPOSITION 111.
Tueorewme 111

Si plufienrs grandeurs fon: proportionnellcs
il y aura méme vaifon de la fomms detons

les antecedents a la fomme de tous les con-

[equents, que d’un antecedent & fon con-
fequent : 6'eft- a-dive s que i les grandenrs
953,13, 4, font proporsionneiles , la
Sfomme de 9 & de 12 [tra 4 lafommedes
& de g, commeo cft as, oncequicflla
mémechoft , comme 12 eff g

~ = Démonftration.

Ecy-eftclair, carla fomme a1 des
_ deux antecedents eft 4 1a fomme 7

o

























































. Livre Cinguiéme. wg-

Ainfi laraifon triple & lazaifon donble.
font les raifons compofantes de -la raifon
fextuple , qui a été compofée par-la.mul-
tiplication de ces deux raifons.

3. Une raifon compofée de deux raifons-
?ales,s’.a pelle.raifon doubi¢e de chacune -
de cesraifons,

La raifon de 2 4 8 eft compofée'de.
deux raifons égales, dezd 4, & de 43
85, cette raifon de 2 4 §.eft doublée.

4. Une raifon compofée de trois rai«-
fons égales, s’appelle. raifon sriplée de.
chacune de ces raiFons. ‘

5+ Une raifon compofée de quatre rai-

. fons égales, eft une raifon gwadrupléc , .
ainfi de faire. . ‘

Raifon doublée n’eft pasla méme chofe -
qu’une raifon double , ni une raifon tri-
pléen’eft paslaméme chofe qu’une rai--
fon triple , &c. Ce qUue VOUSs remarquerez.
aflez dans la fuite,

“ Axiome Premier,

Des railohs font fenfées etre multipliées -
les unes par les autres , lorfque 'on multi- - -

plieleurs expofans les uns. par les autres,
. Cette Propofition eft évidente aprés ce.
qu’on a remarqué ci- deflus;que lorfqu'on

a reduit des raifons 3 un méme confe-
quent , & qu'ainfion a trouvé des gran--
deurs qui expofent les raifons, que cess
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236 Les Elemens d Enclide,

bigne : nous deublons le cube : nous mefurons
sonse forte de Triangles : nous sreuvons la
capacisé dzs [wrfaces , & Infolidisé des corp;:
moxs angmentons ox diminuons quclguc figu-
re que ce foit , felon la proportion gu’il noms
plais : O tons ces wlages f¢ démontrem por
bes Propofitions précedentes. '

—,

"PROPOSITION XIIL
PROBLENME

Trenver unt moyenne pr?artian_mlc s entre
deux ligmes onnées.

: S I vous voulez une moyenne propor-

tionnelle entre les lignes LV , VR:les
ayant jointes fur une ligne droite, divifez’
la ligne LR; en deux également au point
M; & ayant décrit un demi-Cercle LTR

‘du centre Mjtirez la perpendiculaire VT.

Elle fera moyenne proportionnelle ente
LV ,VR. Tirez leslignesLT, TR. " °
- Démonfiration. :

L’angle LTR,décrit dans un demi-Cer-
cle eft droit (par la3r. du'3.) & (parla
8. ) les Triangles LVT, TVR foot fem=
blabes :ily a donc méme raifon dansle
Triangle LVT,de LYA VT, quede VT

-
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I 200 Les Elemens & Enclide |
. fé de plus de trois angles plans; de forte
i que la bafede la pyramide fiit polygone;
y on pourroit la partager en Triangles : &
| ayant faic lafuppofition, on trouveroi
| todjours que lesangles plans qui forment
‘ Iangle {olide , font moindresque quatre
droits.
' : Usace
- Ces deux Propofitions fervent ponr déter-
mivier , quand de pluficurs angles plans , on
peut faire un angle folides ce qui eff fou-
vent néceffaive dansls traité de la Conupe des
Picrres, & dans les Propofitions [uivantes.
*- Les Propofitions vingt-deux.& vingt-
trois font inutiles.

 PROPOSITION XXIV.
THEOREME.

Si un corps folide ¢ff terminé par des plans
paralleles ; les oppofiz. [tromt des paralle-
logrames femblablis & éganx.

Pl 2. O 1lefolide AB eft terminé par des plans

Fig. jo. S paralleles,les furfaces oppofées feront

des parallelogrames (emblables & égaux.
Dt':non_/imtion.

Les plans paralleles AC, BE fpnt cou-

pez par .lc plan FE: donc lcs communes
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- Livre Onzi¢me. 307
Or (parlais. du 1.) BG, GK ne font
qu’unc feule ligne ; commeaufli LH,HA :
donc ALBK n’eft qu’un feul plan dans le-
quel {e trouve la diagonale AB, & GH

- commune fection des plans. Le plan AL

BK, coupant les plans paralleles AN, CD
aura les communes fections GH , AK pa-
ralleles : & ( par [a 4. dué.) ily aura mé-

. me raifon de BK 4 BG , quede BAd BO,

& de AK i1 OG, (parla 4.dué.) OrBK
eft double de BG : donc BA eft double de
BO ; comme AK égale d HG, eft double
de GO. Ainfi les lignes GH,AB fe coupent
également au point O.

Corol. 1. Tous les diametres fe divifent
au point O. :

Corol. 2. On peut metere ici quelques
Corollaires qui dépendent de pluficurs
Propofitions : par exemple , que res prif= -
mes triangulaires de méme hauteur , font
en méme raifon que leurs bafes: car les
parallelepipedes gc{'quels ils font la moi-

.tié ( parla 3. ) font en méme raifon que

les bafes ¢ ainfi les moitiez des bafes , &
les moitiez des parallelepipedes ; c’eft-d-
dire, les prifmes feront en méme raifon.

Corol. 3. Les prifmes polygones de mé-

- me hauteur, ont aufli méme raifon que

leurs bafes; puifqu’on les peut réfoudre en
prifmes triangulaires, qui feront chacus
en méme raifon que leurs bafes.
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v Livre Douziéme.. 32
(ont Ies mémes que celles des prifmes leur
font réciproques. = :

Seconcﬁzmcnt,ﬁ les bafes & les hauteurs
des pyramides font réciproques, les prif-
mes feront égaux: comme auffiles pyra-
mides , qui en font les troifiémes parties.

Si les pyramides éroient polygones , il
les faudroit rédnire en polygones trian-
gulaires. _

- Corollaive. On pouroit faire d’autres
Propofitiens ; par excmplc, que les pyra-
mi dl;s de m&¢me hauteur , fonten méme
raifon que leurs bafes & que celles qui.
ont mémes bafes, ont méme raifon que
leurs hauteurs.

* Usaok
On tire de ces Propofitions la fagon de me-.

[rer une pyramide ; qui eft de multiplier fa-
baft par la troifiéme partic de [a hautenr..

On peut enfuise faire cette autre. Propofition,
Que fi un prifme eff égal a une pyramide
les bafes & la hautenr du prifine avec la.
troifiéme partic de la hautenr de la pyra-
mide ferons réciprogues : c'eft-a-dire, 5%l y.
a méme raifon de la py-amide a.la bafe du

prifme s que de la bauteur du prifme 4 la--

troifiéme partie de la bautenr de la pyramide,
le prifine & la p)v_ramidc Jeront éganvs. -









































































































































































































