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¢~ UM Tuz, Vir Reverende, & dignitatis fplen-
‘ dore, & eruditionis varietate omnium ad Te
oculos atque animos trahas; tum prafertim -
' ea, qua literas & literatos foves, benevo-
- lentia & liberalitate facis, ut do&orum omnium vo-
tis, affetibus, predicatione cumuleris. Inter Artes
vero univerfas-quas & Ipfe colis, & ad' quas alios ac-
cendis, nulla fere eft qua curas Tuas magis exercuit
quam Mathefis: inter viros quamflurimos, quorum

induftriam provocafti, -me certe devinctiorem habes
neminem. e enim in Oxonio hofpitem & quafi pe-
regrinum fumma illico humanitate amplexus es; me-
ue deinde & ftudia mea, ultra quam mihi fas erat
perare, Tuo frequentius colloquio, hortatu, confilio
adjuvifti. Libere mecum communicare folebas, quid
de omni Mathefeos difciplina fenfersis, %uis fuerit {co-
pus, qui fru&tus, quz cujuique tradendz ratio com-
modiflima. Memini vero quam fzpe reclamares viris
in re Mathematica novitatis, compendii, & forte fui

nimium amantibus ; cum interim Juventutem ad ipfos
' fontes



fontes remittendam, Veterumque libros diligentius
efle verfandos terendofque vehementer urgeres. Ad
hac ftudia refufcitanda fuadebas, ut Ahtiqui: illi {cri-
ptores five eruti e MSS. publici juris fierent, five

rius editi ad prelum denuo revocarentur; utque

uclides imprimis (quem Te uno, Vir Clariflime, nemo
aut penitius ih‘l})é-)kit, aut {zpius revolvit; aut-diftin-
&ius animo infixit) paulo quam antehac elegantior
perfectiorque, fed fua lingua, fuo fimplex cultu at-
que apparatu prodiret. - Miht vero hanc provinciam
commendabas volenti, fateor, atque optanti; quippe
qui & rei Mathematicz infervire, & Tibi femper pla-
cere magnopere, capiam. Habes itaque hic, quod a
me poftulabas, Euclidis libros, quantum mez vires
& cgligentia.'e_ﬂicere poterant, emendatos & numero

fuo abfolutos. Ex Te fatis intellexi perfeGtiffimum

opus nihil indigere adjumentis. Cum itaque Tuo ob-
fecutus judicio perpauca admodum annotaverim, pauca
etiam erunt quz veniam Tuam defiderabunt. - Sihec

tandem Tibi non difplicuerint, pro folita Amicitia ftu-

. diis meis fuccurre, - Tuoque in me, Imperio ulterius
utere. ' Nihil oneris impones, quod Te tanto tamque

benevolo Adjutore non lubens{ufcipiam, . . .- -

/
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Y Tibiomnibus officiis
- . omnique cultu devatiffimus,

. -/‘\ '. v C .
- Davip GrREGoORY.
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PRAFATIO

RODEUNT tandem in lucem Euclidss Opera, que [uperfunt omnia, nunc pri-
mum Grace 8 Latine edita. ddjz&a Junt quadam que Fuclidss Jorfan non funt :
noluimus enim quidquam fmtermzttere, uod vel communi confenfu, vel celebriorss

alicujus Geometre fudicso, Euclds adferiptum ;} De fngulss, vel qua autoritate Eucli-
dis nomen vendicent, vel quibus argumentis ab illo abjudicanda cenfeamus 5 quss fit cujufque
libri fcopus @ methodus ; quid demum in hac Editsone preftitum fit, quibufque auxilits
muniti hec adornavimus, paslo fufius dicemus, ubi pauca de spfo Authore preisbaverimus.

Quo genere aut pairia eriundus fit Euclides minsme conflat: alium effe ab Euclide Me-
gareo, cufus vitam deferipfit Lacrtius ; vel inde quis fufpicetur , quod inter [eripta ejus
nullum opus Mathematicum memoretur. Sed preterea liquet illum Megareum & bunc
noffrum, tum atate disjunilos ef%, tum morsbus & difciplina diverfos. Erat emim ille (ut
a1t Laertius) Socratis auditor ;s hic (ut teftatur Proclus libro 2. comment. in b, 1. Elem.)
non Socrate folum & Platone, fed Eudoxo Platenss, & Menechmo Eudoxi difcipulo junior,
Jlle (eodem Laertio authre) vehemens & hitigiofus s bic ( Pappo tefte libro 7. Collet. math. )
Juaviffimi ingenis vir, & contentionis minime amans. Florust vero (ut ex Proclo difci-
mus) fub Ptolemeo Lagi, (qus Agypto annis plus quam trecentis ante AEram Chriftianam
capit imperare,) Eratofthene & Archimede paulo antiquior. Alexandrie primus omnsum
Scholam mathematicam falicibus aufpicis yeruit, unde omnes fere infgniores Mathe-
matici prodiere. Si hac & plura quedam de Euclids clarius uberiufque enarrata defide-
ras, LeSor, confule Celeberrimam S av1LYU M, qus sn Preleilionibus illis, quas tanquam
primitias proprie Fundations confecrare volust, quicquid de Euclide ex veterum monumentss
eruz poteft copiofiffime acmrattﬂimezue expendst. Cum vero (st ast Vir ille clariffimus)
Euclidis quidem sngenis monumenta habeamus plurima, vite perpauca, de Ejus feriptss ali-
quanto dilsgentsus differemus. . _

Opera ejus, partim & Pappo lib. 7, partim & Proclo lib. 2. enumerata, hec funt: Ele-
mentorum Libri, Datorum Liber, Introductio Harmonica, Se@io Canonis, Phe-
nomena, Optica, Catoptrica, Lsber de Divifionibus, Porifmatum Libri, Locorum
ad fuperficiem Libri, Fallaciarum Lsber, Conicorum Lzbrs; de quibus ordine dicen-
dum erit.

PR ECIPUE vero (inquit Proclus loco citaso) circa Geometricam Elementorum Infti-
tutionem eum quifpiam admirabitur, propter ordinem & delellum eorum, que per Elementa
diftribuit , theorematum atque problematum. Verifimile eft etram ante Fuclidem Geo-
metrie Elementa aliqua conftrufla fuifle ab Hippocrate Chio, Leonte, aliifgque magno su-
mero, & Proclo lth. ». verfus initisum memoratis. Nam Proclus expreffe ait quod Fu-
slides in Elementss multa quidem ordinavit Eudvxi, multa Theateti perfecit, ea praterea,
gue laxius & prioribus demonflrats fuerant, firmiffimis demonffrationibus munivit, que
nec coargqui nec convinci poflunt 5 unde & Proclo & vetersbus xav’ thoxle diflus eft soiyercn
o5, & Geometra. -

Elementa hzc, prout nunc extant, librss conftant Quindecsm ; niff quod (inquit Gerardus
Voffius) de duobus poftremis res non fit ta aperta. 1’[”17!1& eos non Euclidss putant, fed
commentarios Hypficlis Alexandrini, qui ducentis poft Euclidem annss floruit. = Sane decs-
mufquartus prefationem habet propriam, quam nec primus habet Euclidss : non vano argu-
mento , libros duos ultimos altersus efie, quam Euclidis. ‘

Licet Euclides, qui (tefte Proslo) [eéta fust Platonscus, totius Elementorum Iuftitutionss

m fPatuat ¥ wecpinin opmudrer, Mundanarum Figurarum, conffstutionem, ad quem
(inquit Kepplerus) referuntur omnes omnino propofitiones omnium librorum, exceptss que ad
Numerum perfelum ducunt ; ( figurarum , inquam , earum que Platonice appellantur , &
Pythagora licet detefla fuersnt, utoftendst epigramma :

o a Txnpani
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proprie tamen Geometria bec dividitur in Jromidaw Swwejar, fuperficierum contems
plationem, & swysopsrejion, lolidorum. Nam de PunBist Liness, ut ast Proclus, nulla off
snffstute ab Euclide in Elements pemliari.t traflatio. Sed RpEOpST A inte[[igi nequst
Jme notitia lincarum coppirsar & amppérewy. Nec hanc fcire pofumus, nifi notstiam ha~
f;;mu numerorum. Quare Elemen;:n hec commode sn quatuor partes dsviduntur.  Prima
eft Srowidm Jswepa, Jex libris comprebenfa ; que rurfum triplex eff: quatuor prsmis agsgyr de
Planss abfolute ; in q[uz'nto de Proportiomsbus Ma mtadme: in gmerZ; in ﬁp;to deg:r de
Praportionsbus Figurarum planarum. Alsera eft de Numerorum Affeiionsbus; nempe liber
Jeptsmus, oflavus & nonus, qui Arithmeticorum vocantur. Tertsa eft de Linets ovpps
2o0is & asvppirgos, unde bec pars Toppsrgia dicitur, ac libre decime continetur. Quarta
eft Snpopireia, flve de Solidss, que reliquis librss abfolvitur.

Circa bofce Elementorum libros , prout munc ab omnsbus teruntur, varse inter recen-
tiores difputatur que fuerint Theonss in illss partes.” “Quidam propofitiones Elemento-
“rum tribuunt Euclids, demonftrationcs Theons, bomines fiults (inquit Savilius) & per-
“ridiculs; quaft ullus unquam artifex fuas eds voluerst conclufiones , nullis adjellis pro-
%bationibus, Hoc neque Philofophoram quifquam, mec Medicorum, nedum Mathemats-
“coram, fecit unquam. Secunda eft opinto Petrs Rams, qus tam propoftiones quam de-
“monfirationes Euclidi abjudicat , univerfa Theoni attribquem, falfe: eadem emim hac
“gue nunc babemus, eodem ordine , eifdem verbis, agnofcunt fub Euclidss nomine Pro-
“clus & Boitius Theone pofteriores, & anterior Theone Alexander Aphrodifeus, & omns

« antignitas. ‘Tertia opinio cft eorum, qui ommia astribuunt Euclids; qua aut vera eft,

“ aut veritati certe proxima. SQuid ergo dicemms vulgatss librss, qus cx 4 Giwres ovru-
“ sz, ex Theonis colloquiis five congreflibus, pra fe ferunt ? cupus tamentituli in neutre
“noftrorum codicum MSS. ullum repers veftigium. Non diffitesr inuno ad oram mar-
« otnss adfiripta effe ad decimumtertivm fibrum bac verba: rixradys ¢ w suxda owwa-
“ Socloess, ko Ih yohvoss ANGardps & Maxcdives® ©imr Ji 6 mwnifos avei , Im ©ucdocn
1y Banrius; ut collelionem Elementorum Euclids, ordinationem 3 difpolitsonem Theons
“tribuife videatur. Magna certe Theonss laus, [ inordinata & incompofita in ordinem
“redegit. Sed me busc incesto fcholiafte fidem adjungamus, obftat, ut dixz, Procls &
< antiquorum omnium aufloritas; obftat mirabilis & concinna propefisionum ferses , ex
“ quibus unam loco fuo ff exsmas, tota corruat compages & ftrullura necefle eft.  Quid sgstur ?
« Nulle funt Theonss in hoc libro partes > Nom me movent fupersus dila ; [ed aullorstatem
<ipfius Theonis , in commentarsis in Amageftum, perpendendam exiftimo, que fortafte
“ viam praire pofunt ad eruendam in bac quaftione verstatem. Quod vero f[eflores, n-
“guit, in citculs equalibus fint proportionales angulss ad centrum conflitutis, oftenfum
“eff a nobss in editione Elementorum , exdoce , 4'5 finem [exts libri. Ex quibus verbss
“ & novam Elementorum editionem adornaffe Theonem confbat, & nonnulla aZ ipfo adjeéta.
“Et quidem in omnibus noftris exemplaribus hec verba de feflore annclluntur ultima
“propofitioni libri fexti Elementorum, que & Theonss efe puto, ut etiam demonfirationem
“ad ills verba: Aiywinm %, &c. ufque ad finem. Nam Euclidis slla folennss claufula ,
“omy e dakay, qua proxime‘fmcedit > finis eft, ut puto, Euclidee. Idem judicium
“ ferendum puto de multis in decimo libro lemmatiis, & fortaffe propefitsonsbus nonnullss.
« Alexander certe aliquot ante Theonem [eculss,in commentariss in priora Arifbotelis, eam,
“que quinta eft decimi in noffris libris, citat pro quartas st mecefle fit aliquam ex pre-
“cedentibus , quartam, uti reor, qua fine magno incommodo [ane carere’ potuiffemus , fuo
“ tempore ab Elementorum libro abfusfe, vel [altem cum tertia coalusffe. Et quidem ul-
“timam decimi non dubito afumentum effe Theonis , vel potius , antsquioris (nam apud
« Alexandrum extat tifdem prope verbis) minus per[bicacss ingenis, quippe alteno loco po-
“ftam. Forte & Definitiones quadam S Axiomata, Libro 1. prepofita, Theonem vel
alium preter Euclidem agnofcunt autlorem, ex. gr.A%.11 ; nam licet Euclides boc pronun-
siatum adbibeat in demonfiranda prop. 29. El. 1, illud tamen pro Axiomate non habuit,
Jed pro conver(a prop. 17, utpote que ex illa manifefto’ confequatur. Fortaffe & altere
demaonftrationes, qua paffim occurrunt, [unt etiam Theonis: nam que in Datorum libre

repertuntur, Euclidis non effe expreffe afferst Pappus, lices cum sllis Elementorum fa-
: stle
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¢ile comparande. Sunt vero ex bis quedam que Theomem non fapiunt , fed & [fiolis
gu'hyxlgn mfcruzfga Junt. Sunt & lemmata & corellaria quedam in Elem. 10. que
&b agedmmetris [ubjuniia funt : tlla wbique nota perfirinximus. “ Ex quibus ommtbus
“concludst Savilius Theonss fuiffe partes, in Euclide pauciffimis quidem sn locis inter-
“polando , explicando, augendo; ultra hoc nullas. Quis tamen labos non tants fuit, ut
“Proclo (omwium ante fe Mathematscoram dlsgentiffimo laudators) commemoratione dignus
“ videretur. ‘

Corpus boc Elementorum ea clarstate & evidentia, eo judicio ac firmitudine compaStum
eft, ut fingule sn iis propofitiones, jam & bis mille annis, ab omnibus habeantur pro evi-
dentsbus, & pro talsbus paffim ab omnsbus citentur.  De antiquorum fuper bifce [ententia
sonfulantur Pappus, Proclus, teterZu quotquot erant Geometra. Ex recentiorsbus uni-
eus fufficiat Cardanus, qus lsb.13.de Subtilstate de hifce verba faciens, fic inquit: “ Quo-
“ rum snconcuffa dogmatum firmitas, perfellioque adeo abfolusa, ut nullum opus jure husc
“aliud comparare audeas. Quibus ﬁfe ut adeo veritatis lux sn eo refulgeat , ut fols bi
“in arduis quaftionsbus videantur pofe & vero falfum difcernere, qus Euclidem habent
“familiarem. Qusbus non sbffantsbus, dantur aliqus, quilicet utilitatem propofitionum En-
clidearum in omns re geometrica, earumque firmitatem ultra agnofcant, methodum tamen
defiderant ; nempe queruntur sllum, neglelia methodo, de Lineis, de Angulis, de Figuris
planis mixtim agere: nimirum hanc effe optsmam vere method: legem exiftimavit vir ac-
caratsffimus, ut nibil fumatur pro vero mifi demonftratum ; nshil demonfiretur nifi ex antes
sedentshus. < Quo fir (tnquit Savilius) ut ordo, quem sfts Methodifte requirunt ab Eu-
“clide, quo nunquam vidit hic fol ushdinecr, fervar: non potterit, niff fi quis eft adeo
 sneptus , ut nefcio cujus imaginarie venuftatis rationem habendam putet, neglelta fanis
“tate. Quiva eorum, qui Geometrie Elementa alia methodo tradenda fuftepit, inter
Exclideum opus alteriufque cupufvss prater proprium judex conflituatar ; tllico patebit dif~
erimen. Impetret horum aliquis fi poffit, & judice aque habils, fententiam qualem de Eu-
clidess Elementss tulit Ramus : “ Nullus paralogifmus, nulla \&30ea®ix, in totss Ele-
“ mentss, nobss quanquam f[evere inquirentsbus animadverti potuit : quam laudem e fin-
« gularem profiteor, quamque nully adbuc neque Grammatico, neque Rbetori, neque Lo-
“gico concedere potus, ut sn Grammatica, Rhetorica, Logica nihil falf docusffet. Nul-
lane igitur eft methodus compendiofior ad Geometriam addifcendam, quam hecce per Eu-
elidis Elementa, quam adeo reformidant plerique?  Huic certe queftioni refpondeat ipfe
Euclides. Ille & I'tolemeo A£gypts Rege interrogatus, an via effet aliqua ad Geometriam
magss compendiaria fus quxwace, refpondiffe fertur , auilore Proclo in lih. 2, My tivey
Baakinks arprmy Jia papsreiar. ‘

Heec vindicandis Elementis, que nullo sndigent vindice, abunde fufficient : quid porvo
hos in iss edendss preftitimus, paucis explicemus. Primo, Textum Grecum quod at-
tinet , ut is quam emendatiffimus & caftigatiffimus prodiret, modis omnibus curavimus ;
adbibitss, prout opus efet, snconfilium MSS. Codicibus haud paucis, meliorss note, quos in
bunc 1pfiffimum ufum Academie pridem legirat magnus SAviL1US; ut &S Caftigatsontbus
ejus propria manu adfiriptss ad marginem editionss Hervagiane.  Acceffit fingularss, &S nun-
quam Jatis predicanda amiciffims D. Joannis Hudfom: S.T. P. Protebibirothecar:: Bod-
leian: induftria in expoliendus Gracss bifee, & quidem univerfa Editione & vitiis, etiam
typographicss, liberanda. Nempe in omnes, etiam infim1s, operss noffri partes fe demifit
ver optsmus. Textum Hervagianum , ante paulo quam in typographorum manus trade-
retur, accurate interpungendum & dsftinguendum curavit. Latina cum Grecs per totum,
wn Elementis prefertsim ac Datws, fumma fide contulst. “Vbi ea & [e snvicem difcrepantia
deprelenderentur, vel etiam Gracam spfum [ufpeilum haberetur , confults illico MSS. Co-
dces, quorum leclio, fi cum Latinss congrueret, ad marginem adjcripta extabat; fm minus,
appofita flellula, ut exinde judicands occafio mihi daretur, utra demum leilio Geometricss
ratsonibus magts conveniret, Denique, quo textus puritats melius confuleretur etiam [chedas

ulas, mox ut eas & prelo madentes exceperat, [emel atque iterum legere & accurate re-
cenfere baud gravatus eft; eandemque plane in Euclidis noftri , quam in aliorum Au-
&orum Grecorum monumentss, & fe fumma cum laude cvulgatis, praflitit diligentiam,
Tradullsonem plerunque fecuts fumus Federici Commandini, at infinitss in locis caftigatam;

ecipue ex libris elariffim: Edvardi Bernardi, Affronomie olim Profefforis Saviliant,in Bs-

bliotbeca Bodleiana adfervatis. Notas nullas adjecimus, nifi cum opus effet textum corruptum
a2 refti-
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reftituere, aut fcholium & f[ciolo interpolatum perfiringere : neque enim Euclides is erat,
qui elementarem inflitutionem contexeret, que ultertore egeret explicatione, five qua nen
;Jet vere elementaris.  Atque 18 hac re provoco ad cujufvis expersentiam, fintne Blementa
ec clariora & intellellu faciliora , ubs fola exhibentur , an ubi fcholiis & lemmatiis in-
numeris obrutus ipfe Euclides vix appareat. Schemata nitide jufteque menjure excuds cu-
ravimus, & demonfiratsonsbus congrua; prefertsmin Elemento quinto, ubi error in fthemate
mentem per[ape ranfverfim agst. Inlibro quinto quantitates literis defignate non magis de-
bent Z/fe linee quam alie quavis magnitudines ; confuctudini tamen gerentes morem, reélas
in _fchemate defcripfimus , utpote smaginations maxime accommodatas. In libris [eptimo,
oftavo & nomo, nulla debent effe [chemata; litere enim nonm determinatos numeros de-
Jignant, [ed quofvis incertis condstionsbus : ad imaginationem tamen fublevandam, punéia de-
pinximus ea multitudine que propofitsons convensant. At fi quando numeri congrui tam
magni funt, ut punlorum multitudo flatim non pateat; spfos mumeros appofuimus more

communt notatos.

SEQUUNTUR Eulidis Aeé‘o/,&ia,‘ Data, libro unico comﬁebenjk, cui prafigitur, ob
affinitatem,Marins Philofophi cis mi d'sdopdia wresSaue s, In Data Praefatio s tametﬁ/l_yla Jatis

obfcuro confiripta Euclidis Data parum slluftres.  Cum autem Data hac fnt a

i Elementa veteribus Geometris familiaria, at i re-

geometricam comparata, &

Analyfe

ejus
centtoribus fere neglella; liget buc tranfcribere Papp: Alexandrini prefationss ad lib. 7.
colleft. mathemat. partem, que de veterum Analyfi geometrica trallat, & Euclidis Data
accurate defersbit, eorumque ufum indicat. Hanc vero (quia Grece nondum extat) Grace

trademus, una cum verfione Commanding,

Pappi Alexandrini Mathematicarum Col-
leGtionum Liber Septimus.

Continet autem lemmata loci refoluti.

Locus qui vocatur refolutus, 8 Hermo-
dore fili, ut fumwatim dicam, propria quz-
dam cft materia, poft communium elemento-
rum conftitutionem, 1is parata, qui in geome-
tricis {ibi comparare volunt vim, ac facultatem
mnveniendt problemata, quz ipfis proponun-
tur: atque hujus tantummodo ,utilitatis gratia
inventa eft.  Scripferunt autem hac de re tres
viri, nempe Euclides sorxewnis, Apollonius Per-
gzus, & Ariltzus fenior, que quidem per re-
folutionem & compofitionem procedit.  Re-
folutio igitur eft via 2 quafito tanquam con-
ceflo, per ea qua deinceps confequuntur, ad
aliquod conceflom in compofitione : in refo-
luuene enim 1d quod queritur tanquam faltum

onentes, quid ex hoc contingat confideramus,
gcrurﬁlm tllius antecedens ; quoufque progre-
dientes incidamus 1n aliquod jam cognitum,
vel quod fit & numero principiorum. ~ Et hu-
jufmedi procellum Refolutionems appellamus ,
velut ex contrario faftam folutionem. In
compofitione autem, per converfionem, ponen-
tes tanquam jam faétum 1d quod poftremum in
refolutione {umpfimus, atque hic ordinantcs
fecundum naturam ea antecedentia, quz illic
confequentia erant, & mutna illorum fatta com-
pofitione, ad quzliu finem pervenimus; & hic
modus vocatur Compofizro.  Duplex autem it
refolutionis genus: alterum quidem quod ve-
niatem perquirtt, & Comtemplativum  appeila-
tur: alterum vero, quo inveftigatur id quod
dicere propofuimus, vocaturque Problemati-
cumn. In contemplativo igitur genere, quod
quaritur ut jam exiftens & ut verum ponen-
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tes, per ea quz deinceps confequuntur tanquam
vera, & qux ex pofitione funt, procedimus
ad aliquod concetium; quod quidem fi ve-
rum fir, verum erit & quafitum ; & demon-
ftratio refolutioni ex contraria parte refpon-
debit : i vero falfo evidenti occurramus, fal-
fum erit & quafitum. In problematico au-
tem genere, quod propofitum eft ut ‘cogni-
tum ponentes, per ea qux deinceps confequun-
tur tanquam vera, procedimus ad aliquod cons
ceflum; quod quidem fi fieri, comparariqué
poffit, (quod Datum vocant mathematici,) etiamy
1llud quod propofitum eft:feri potetit ; & rurfus
demonftratio refolutioni ex contratia parte re~
fpondens: at fi quod fieri evidenter non poffit
occurramus, & problema itidem fieri non po-
terit.  Determinatio autem eft, qua declarat
.quando, & .qua ratione, & quot modis pro-
blema heri poflic. Hac igitur de Refolutione
& Compofitione dicta funt.

Ditorum autem librorum, qui ad refolu-
tum locum pertinent, ordo talis eft.” Euclidis
Datorum liber unus ; Apollonii de Proportionis
Setione libri duo, de Spatii Sectione duo, Ta-
¢ticnum duo ;3 Euclidis Porifmatum tres; Apol-
lonii Inclinatonnm duo,ejufdem Planorum.Lo-
corum duo, Conicorum ofto ; Arifkei Loco-
sum Solidorum quinque ; Euchdis Locorum ad
Superficiem duo ; Eratofthenis de Medietatibus
duo. Atque ita omnes Iibri funt numero tri-
ginta & unus; quorum periochas, ufque ad
Apollonii Conica, tibi expofirimus ad con-

" templationem, & multitudinem locorum & de-

terminationum & cafuum in unoquoque libro ;
fed & etam lemmata quz requirumtur: & in
librorum traltatione nullam , ut arbitramur,
quzitionem omifimus,

‘De Datis Euclidis.

Primus autem liber, qui eft Datorum, theo-
remata nonaginta continet ; guorum primum
quidem univerfe in magnitndinibus diagram-
mata habet 23 ; vigefimum-quartum vero eft
in reftilineis proportionalibus fine pofitione:
at que deinceps fequuntur quatuordecim funt
in reétis lineis pofitione datis. Quz vero fe-
quuntur decem 1n triangulis fpecie datis, fine
pofitione. Que fequuntur feptem funt de quibuf-
vis {patiis re&tilineis {pecie datis, fine politione,
Qui fequuntur fex in parallelogrammis, & appli-
cationibus fpatiorum {pecie datorum. Eorum
quz deinceps funt quinque, primum quidem
elt in linets; quatuor vero in fpatis triangu-
lis, qued differentiz quadratorum laterum ad
ipfa triangula fpatia rationem habeant datam.
Quz fequuntur feptem, uique ad feptuagefi-
mum-tertium, in duobus parallelogrammis, quod
ob pofiriones in angulis rationem inter fe-da-
tam habeant: aliqua autem horum epilogos
fimiles habent in duoobus triangulis. In fe-

uentibus vero fex diagrammatibus, ufque ad
cptuageflimum-nonum, duo quidem funt in
triangulis , quatwor in pluribus rectis lineis
proportionalibus. Qua deinceps funt tria, in

duabus
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- duabus retis lineis proportionalibus, que da-  esSudr ddreyor doa; 7a d iqt, doSir n whie
tum fpatium continent. At quz in omnibuS  yurdy yweir. Ta 4 i mcw inro, tws L, &
oéto, ufque ad nomaginta, in circulis oftendun-

tur, vel magnitudine tantum datis, vel etiam e e A xal O , T T
» 1 atm | Lpois,” mis 3 xay Jices, apibpwy coSeiwr 2ig
pofitione ; nimirum rectis lineis per datum pun- %2 5, TS ” )y AR

¢tum ductis. : sdoudvoy enpsis.

- Exbinc perfpicere licet quomodo veteres Geometra theorema demenfirarent, vel problema
conflruerent.  Non enim, ut neotersci plerique, fymbolss [uppofitis, tn calculum arithme-
sicum [efe flatim immergebant ; fed ex datis gradum facieoant ad alia, ope penus analytici 5
nempe Datorum borum, aliorumque Euclidis, Apollenis, Arifte: & Eratoj/)cnir Librorum
30. fupra enumeratoram. Hujufmods Analyfeos apud veteres paffim extant exempla, no-
winatim in propofitionibus 107, 117, 155, 204, 205, &¢. feptims librs math. colleit. Papps.
Inter recentsores Clarsff. D. Antomus Hugo de Omerique, m Analyfi Geometrica Ga-

dibus An. 1698. edita; hanc fere veterum Analyfin poftliminio reducere feliciter eff ag-

effus. .
g'gqﬂqm Pappus enumeravit Libros, qui ad refolutum locam pertinent, eorum defers-
prionem particularem aggreditur.  Ac primo de Datis Eaclidis agst. Ex hujus ltbrs de-
fersptione liquet sllum temporis snjurias effe paffum: at emim illum theoremata nona-

inta continere, cum nunc monaginta quinque in eo numerentur. Sed libet ﬁnfula: divi-
ﬁ'one: difpicere. Theoremata prima 43 eodem funt ordine, numero, & de irfdem vevus, qusbus
8 Pappo defersbuntur.  Que [equuntur 7, nempe & 49 ad 55" inclufrve, funt \ut 3 Pappo
defcribuntur ) de quibufvis [patiis rellilineis [pecie datis, fine pofitione : hec 7 omsfit Com-
mandinus in verfione latina.  Sex deinde fequentia, nempe & 56'° ad 6 1 ™™ snclufrve, refpon-
dent defcriptions Papps. Sic etiam 5 proxima:s illorum enim primum eft de figurss deferiptis &
duabus reflis datam rationem habentibus : loco vero quatuor fequentium funt quinque ; ext
Proculdubio, quod qug vulgo numerantur 64" & 6 5= fint tantum bini cafus ejufdem theore-
matis; eft enim alterum in oxygoniis triangulis, qued alterum eft in amblygoniis ; adeo
ut numerus propofiionum fit bic aullus unitate. Sequemtia 7 4 deferiptione Papps mon
difcrepant, nifi quod horum penultimum fit de quibufvis figurss, & ultimum fit de relan-
gule parallelogrammo comparato cum aliwo refliline: patet vero ex Pappi verbis theore-
mata 71™"™ & 724™ (ut vulgo numerantur) debere effe tantum cpilogos, ut & 75 & 76" ;
nam in tlis eadem enunciantur de triangulis, qua prius de parallelogrammis. Adeo ut
hic reperiantur quatuor theoremata fupra numerum, que una clhm uno, (de quo prius) fa-
ciunt quinque fupra numerum ;5 unde fit ut horum ultimum, quod Pappo eft 73", fit 78",
Sequentium theorematum duo funt in triangulis, ut ait Pappuss at tantum tria in pluri-
bus reflis proportionalibus, licet Pappus numeret quatuor. Pappus proxime defiribit tria
theoremata in duabus reflis proportionalibus, que datum continent [patium ; [unt tamen
quatuor : verum hic aliquis trrepfit error ; nequeunt entm due refle dics pry)ortz'onale.r; ]
preterea vel rectarum harum, vel Juadratorum ab sllis, fumma vel differentia data cft. Ota fe-
quentia theoremata exalle refpondent deferiptions Papps, Atque fic funt 9o theoremata ; nempe
Ji vulgo riumerata 64 & 65™ tn unum coalefcant 3 & F1™'™ & 7247, stem 75m €3
76" pro epilegis habeantur , qualia ea habet Pappus, & detrahatur unum ex antcpenul-
timis quatuor 4 Papfo defersptis, & fuppleatur unum in penultimis tribus. Nos eundem,
quem & predecefflorsbus babusmus, numerum, quique in MSS. noftris obtinet, retinuimus,
ne citationes ab aulloribus falle turbarentur. .

- Gracum textum infinitis in locis, ex diverfis quos habuimas codicibus MSS. fupplevimuss

verfionem Latinam Claudii Hardy ex Bernardo emendavimus, & diagrammatibus fuas li-
teras ex MSS. reftitusmus, quas Cl.Hardy immutaverat, ut paucioribus incfis [chematibus
opus haberet. . Euclides enmsm in Operibus [uis indubitatis , etiam in hac re adiaphora,
methodum elegantem ubique obfervavit ; nempe ut prima punila, primafque lineas vel figu-
ras prioribus alphabeti literis defignaret, fequentia fequentibus, atque staporro.

Unicum theorema 86 infiznster vitiatum videtur ; quod tamen ex MSS. reftitu: ne-
quit.  Ilud foc legendum crediderim : Si duz re¢tz datum f{patium comprehendant in
angulo dato; poflit autem reta data altera majus, alterius quadrato, quam in ra-

tione: & utraque ipfarum data erit. e/ fic alster : Si duz reGz datum fpatiom

comprehendant in angulo dato ; quadratum autem re&t quadrato alterius majus
fic, alterius quadrato, quam in ratione: & utraque ipfarum data erit, Vel sta
: optime :
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optime: Si doz rez datam fpatium comprehendant in angulo dato; earum
antem quadrata fimul fumpta zqualia fint {patio dato : & utraque ipfarum data
erit. Fiewim [l i fusfJet enunciatum hoc theorema, tum pofitis (methodo, ffve potiusi Byl re-
eentiorum) x & y duabus reflss, & angulo dato reflo , (nam alter quivis datus angulus
differt & reflo fout — ab— frve 1, que differentia gradum equationis nikil mutat,) fiet
sy=a, & B — 2=y five b =5+ y*; & redullione falta ad unicam equationem,
PPt p=o vl — Pyt =, Id:oZ:e cum Euclides oftendat in hoc cafu
dari x &y, fimul oftendit refolutionem equationss bujufmods quatuor dimenfionum, nempe
2k —d &5+ c=o, feut in fequente unico theor. 87, oftendit refolutionem bujufmods
equationis 24 5 + d 22 5x — ¢ =0, vel hujufmods 28 % —d2* * —c=0. Unde faltum,
ut duobus bis_theorematibus contineretur refolutio ommium equationum (quas vecant) biqua-
draticaram fecundp & quarto terminis carentium. At fi theorema hoc $6™™ accipiatur
modo quo vulgo legstur, tumerit xy=a & 5* — ¥ .52 ic . f, five f'—~fB =ep*; &
rejella x, fiet eyt +fEy —fat =o0; vel rejella y, fiet for —fFP * —eat = Arque
ke refoluta baberetur equatio by’m formule 2¢ 5+ d 22 x—c=o, vel hujus 24 :x — 422
Sk — ¢ =o; nempeejufdem cumills que in fequente 87™° refolute funt ; @ formula hac 2+ x
—d2* % 4-c =0 omnino omiffa eftet ab Euclide: quod minime ¢ft versfimile, prefertim f
confideretur theor. 84 Datorum refolutas effe equationes pure quadraticas harum formu-
larum 22 4 dc—c =0,y 22— dz —c=0;68 s hanc 5* dz 4+ c = o5 cujufmods equatio
in biquddraticss eft omiffa, nifi leélio fuprapofia (vel aquipollens alia) admsttatur. Immo
confirutlionss harum equationum (fimpliciter ffoe una equatione, non autem duabus, ut in
84 & 85, enuncsatarum) babsta eff ratio in theorematibus §3*° € 59 Datorum ; immo
& in_ipfis Elementss, prop. 28™ & 29™ kibri 65 & prop. 30™ ejufdem eft problema qua-
draticum ex prius Jmfa methodo confirulium, ficut theoremata aliquot verfus finem Dato-
rum funt alia hujus methods exempla.

SEQUUNTUR Eulidu due Tralatus Mufics ; Introdu&io Harmonica & Sé&io
Canonis. In qusbus edendss Celeberrimi D.Wallifit confilivs uff fuimus , qui in Notss fuss
ad Ptolemes Flarmonica (ab spfo edita) ejufque Appendice Grecorum Harmonicam fe-
bicster reftitust & illuffravit : quo itaque lellorem ablegamus , qui de hac re plura def-
derat. Euclids, dixs, Trallatus dwo; nen quod utrumque putemus ab Euclide firi-
ptum, (foree neutrum ;) fed quod @ nuperis feriptoribus quidam bos Euclids tribuerint. E nu-
perss, inquam, [eriptoribus quidam ; nam nemo (quod [eimus) veterum, Ptolemzo anti-
qusorum, eorum vel utrumque vel alterum memoravit u_?iam s nec in ullo antiquo codice MS.
adfcriptum extat Euclidss nomen. ( Que agnofeit Mesbomius in Prefatione fus; qui tamen
eos Eucltdi tribuit, fedut ab aliis forfan interpolatos.) Mirum autem eft, ff Euclids fue-
rint, quod nemo veterum Ptolemeo antiquiorum , mec ipfe Ptolemaeus, eorum ufpiam me-
minerst.  Fiers quidem poteft, quod eorum prior fuerit ab Euclide feriptus, qui totus eft
Ariftoxencus, Arsftoxens bypothefin per omnia fecutuss que quidem hypothefis Euclids
tempore recepta fuerat , eaque fola; atque deinceps ad FProlemaum ufque, qui primus
omnium hanc Canonss Seélionem introduxst , ante quem nemo (quod [cimus) aut bujus Se-
Hionss, aut etiam hujufce Canonss mentionem fecit, aut de eo quicquam cogitavit.

Ariftoxenus enim ejufque [eltatores (Arsftoxenes diili) pro poftulato babuerunt, Magni-
tudinem, qua dfferunt Dta-fmte &3 Dia-teflaron,( pro arbitrio fuo) dicendam Tonum; atque
ad banc menfuram intervalla reliqua exigebant ommsa.  Et [peciatim Dia-tefJaron cenfebant
bujufmods Tones continere duos cum femiffe ; Dia-pente, tres cum femufle ; & Dia-pafon,
Jex tonos, feu quingue Tonos €& duo Hemstonia, ( Tonos omnes reputantes tum inter fe,
tum huic aquales ;) & Hemitonsum, hujufce Toni pracife femifem, dé Sonorum inter fe
propertione minime follicits. Ptolemeus autem (omnsum primus ) hanc Diaftematum feu
Antervallorum menfuram per hanc Toni magnitudinem smprobans, diftinguenda cenfust in-
tervalla Mufica pro Ratione feu Proportione, quam inter fe habent Soni terminantes hec
sntervalla, fecundum Acumings & Gravitatsis gradum confiderats ; quod & Pythagorici ante
fecerant, fed repicit Ariftoxenus.  Adeoque Dia-pafon cenfust in Ratione dupla; Dia-
pente in [efquialtera; Dia-teffaron in fefquitertia; Tomumque spfum (quo differunt Dia-
pente 8 Dia-tefJaron) in fe[quioliava; reliquaque intervalla, pro fua cujufque Sonorum
terminantium proportione. Et quidem, fumpta pro Canone lnea cujufcunque longitudinis
determinate, docety, quomodo [ecandus [it hic Canom, ut hac fingula intervalla reprzr_/'mtcet:,
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Cui quidem bypotheff afte refpondet Experimentum phyficum: quippe [i chorda Mufica,
aquabiliter tenfa, sntelligatur (ceterss paribus) [ecundum has longstudines divifa ; equfdem
partes ( plettro percaffw ) fonos exhibebunt gravitate proportsonales fuss refpeitive longitu-
dintbus,  Atque hinc eft, quod Ptolemeus, quique sllum [equuntur, (propter hanc Cano-
nss Sedionem,\ dici folent Canonici 5 ut relsquss Muficss ( Ariftoxencis ) contra diftinds,
- quos Muficos vocant, non Canonicos.

Asque banc Ptolemaicam Hypothefin, Ariftoxence contrariam, exponit Traélatuum ho-
rum pofferior, qui Seitio Canonss dicstur. Adeoque (quicquid fit de priori ) pofterior hic
trailatus nullo modo cenfers poteft ab Euchde feriptus, cum hac Seflio Canonss non nifi
longe poft Euclidem tempore primum snnotuerst, nullaque bujus extent veftigia in quopiam
Jersptore Mufico (quod fesmus ) qus fit antiquior Ptolemeo. Fier: quidem poteft (1dque
probabiliter ) ut, /:Z ejufdem Authorss cenfendus fit uterque, uterque [it Ptolemas, qus forte
Hypothefin Ariftoxencam, que bucufque obtinust, fidelster primum expofuss ; dein expofitam
refutavit , feu (ut mollius loqguamur ) correxit & emendavit, Hoc enim pofterior: Tra-

atu faltum eft, qui et priorss folida refutatio. Demonftrat utique (contra quam [up-
pont prior H poth/l}) Dia-pafon minus effe quam efufmods fex Tonos; € Dia-teflaron
minus quam duos cum Jemiffe 5 & Dia-pente minus quamtres cum femsffe: stem sllos, qui pro
Tonis antea cenfebantur, non inter fe equales omnes, nec expofito Tono Diazeullico , quem
ut communem menfuram pofuerint: item, quod dict folet Femstonium, non effe expofits fe-
miffem , nec poffe Tonum sllum in duas partes aquales ( concinnas) dwvidi, Que omnis
eravmpras demonflrantur, funtque priori bypothefi plane contraria. Cumque hodierns
Mufici praftici etcamnum loqus [oleant non raro fecundum phrafeclogiam Ariftoxeneorum,
(de Tonss & Hemitonizs , ) sntelligends funt.non fecundum Mathematicam axgsCeian , fod
(latius) vero proximum pro vere fumentes. Sed, ubi accuratius loqui libet, Tono Dia-
enitico (& Mefe ad Paramefen) rationem affignant fefquioflavam; Tons quibufdam mi-
nortbus , [efquinonam; Hemitonto, fefquidecimamquintam; Limmati, [efquioflogelimam ;
va Dia-teflaron, [efquitertiam ; Dia-pente, fefquialteram; Ditono, fefquiquartam; Dia-
pafon, duplam ; Dia-pafon cum Dia-pente, triplam ; Dif-dia-pafon, quadruplam; & reli-
quis fimiliter. Cumque hec fibi fumpferit demonftranda Ptolemeus, omnino candide faltum
eft, quod hypothefin, quam [ubverfum tbat, fideliter prsmum expofuerit, (ne cenferetur vel
cum umbrs dimicare, vel adver[ariss effe injurius,) deinde falfitatss arguerss.  Hinc éffe
Julpicamur, quod [oleant bi Tradlatus junflim incedere; quafi fuerint ejufdem Auilorss
Traflatus duo, aut ejufdem (ff libet) T{aﬂamf due partes. Atque bac funt que de Au-
thore dicenda putavimus, qusm Ptolemeum fusffe potius cenfeamus. Euclidis tnterim no-
men tdeo retinemus, eo quod buic ab alits fint adfcriptis reliquifque [eriptes Euclidess hie
Jubjungimus, ne cenfeamur Euclidss quicquam omsfiffe:. funtque Traitatus spfi (cujufcun-
que fuerint Authoris) merito aftimands.

In bis edendss Meibomii editionem ( Amftelodams habitam, Anno 1652) in Textu
Graco fere per omnia [equimur 5 praterquam ubs (in Notss fuss ) aliquid immutandum
Jubinnuit dpfe | ut qui 1n his alitfque veteribus Muficss edendss & reftstuendss uttlem im=
pendit operam. Apud ipfum videat (cui libet) variantes variorum codicum lelliones, &
cur hos aliss pratulerst 5 quibus codicibus ufus fuerit; quid alii de Authore fenfersnt ;
aliaque rem spfam [pellantia, [citn digna. Ejufdem verfionem Latinam ut plurimum
retinemus, paucss tamen in locis [ubinde mutatam ; prefertim quod {ro Latins lite-
ris fchemata refpicientibus [ubffituimus ubique Gracas, ut que [chematifmis aptius
inferviant. Sed & voces aliquot parce immutavimus, Sic, verb: gratia, pag. 1. lin.
13. muay wbw exrwr, quod ille reddit certum quendam ordinem fervantibus,
aptius reddendum putamus {fecandum qualitatem ordinatis, pag. 533. ln. 10, Non .
entm wva dicitur, (ut indeterminatum, [eu indefinitum, innuat;) fed miav, quod Pre-
dicamentum Qualitatis réfpiciat: quippe ejufdem foni Produftio & Contraélsa ( feu Lon-
gitudo & Brevitas) foni Quantitatem rafbiu'unt; fed (quee bic confiderantur) Intenfo &
Remiffio (feu Acumen & Gravitas ) ejufdem Qualitatem : quod innust vox miz.  Et fimils-
ter ubs vox mia vel misms occurrit, £t mirum eft, quod Interpretes (tum bic tum alsths)
1d non obfervaverint, Sic vocem wmow, quam ille varsis in locis ( varietatem affellans)
aliter atque aliter reddit , intenfionem, finitionem, determinationem, &ec. nos ten-
fionem ubique reddimus ; vocabulis artis preffaus infiftendam putantes, quo ambiguita-

tem vitemus. Item Rationes, que ipff (novts vocibus) paffim vocantur {efcupla, fuper-
tertia,
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tertia, fupero@ava, 8c. (quo linguam Latinam , ut ille loquitur , novis vecnbalis ditare
poffi,) mos receptiorsbus vocabaks dicimus fefquialteram, fefquitertiam, fefquioctavam,
Y. que voces fant nec minus latina , & melsus note, 8 ab ipfo aliquandy admiffe.
ddgue potiffimam facimus, quia liquet Mathematicos feriptores .. & Euclidem maxime
hmdvarietati phrafium indulgere , [fed ad flatas loguends formulns flylum foum accome
modare. , ' S ' .
- Stc vocem Gyew, quam Meibomius (p. 2. 1. 31.) reddss afcendit, nos tendit. reddimus
. 533. 0. ult.) nam vox dyew non magss Afcenfum innust quam Defcenfum. Et aptsd Meis
omium (p. 3. lin. 12, 14,17, 19.) %nili Jenfu occurrunt voces® deferetur, erigetur, de-
fcendet, afcendet, (znnuentes Aeutum in Alto, S Grave in Imo,) quas nos (pag- 534,41 %
6,18, 19.) expungendas cenfuimus s tum, quia mbil eff in Greco texts qusd Ins vecibus
Latinss refpondeat ; tum maxime, quia Euclides ( aut quifquis fuerst horsm. Tralatuue
Author ) nufquam docet Intenfionem Afcendendo fieriy nec Remiffionem Defcendendo,” -
" Verum quidem eff, quod bodierni Mufics fic loqui foleant, ( Acutum in Ao reputantes,
¥ Grave in Imo,) quodque ex Grecs recentioribus nonnull; fic aliquando ( fed raro) loguuds
videantur ; zua’ quos [enfim snolevit mos fic loquend:. Hinc eff quod apud recentiorss
Grecos Modus Flypodorius dicitur, qui quam Dorius Gravier ; & Hypophrygius quany
Phrygius (toto Dia-teffaron,) € in reliquss fimilster ; & Hypermixolydsme -acusior quom
Maxolydius. Nec tamen omnes eodern [enfu loqunntur: nam Nicomache (pag.7y. lin.1av)
Hypermefe eff quam Mefe gravior; totoque decurfu fuo Grave reputat Infmum & Ase-
tam Altsffimum.  Atque Ariftides Quintilianus (pag. 18. editionss Mesbomiane ) Tonum
FHypodorrum acutiorem facit judm Doriamy & Hypophrygium quam Phrygiun s ¢ FHy-
Polydsum quam Lydsum. Sed antiquiores Grecs plane contrarium, ( Grave reputantes ii
Alto, & Acutam in Imo)) Hine eft quod Tetrachordorum Graviffimum &scitur Hypaton
(Smurin) Chordaram Supremaram; deinde Mefon (pézan) Mediaruni; & tandem (irrow fiog
psdrey) Ultimaram froe Noviflimarum.  E¢, in eodem Tetrachorde, Chords graviffima #’-
pate (satim) Chorda Suprema dicitur ; Parypate ( mipvmem ) Suprema proxima; -& Nese
vy frve vieim) Ultima frve Novifima.  Ssc Fypate FHypaton, Parypate Flypaton, Hypate
Mefin , Parypate Mefon &c, Grave pro Summo indicant olim habstum.y dadergue no-
mina ctiamnum retinentur. Horumque Anthor Traflatusm & Preflambonomeme. ( fersus
affumpto) procedit ad Hypaten Hypaton, Parypaten Hypaton, & fic continus,"sd Asusio-
res fonos defcendendo.  Quod etiam ad Boétbis tempora commuatum efty qus, in fchems-
tifmis fuss, G_rave[,‘jamper in Summo ponit, & sAeutum in Imq. Nolimgue Euclidis au-
thoritatem pretends, quaf fus etate fu fuerint loquuti, ut nunc dierum. Now interim
negemus, quin fers poffit ut Ariffoxens etate admiffum fuerst, ut omnigm seussffimom,
'1'§tracbordan AEsSoAgen, (excell‘cntium,gzpereminemium, extravagintium, infuper ad-
jeQoram, pluribus enim modis Latine redditur ea vox ;) nam femel eccurrit vox SmgGerajeis
apud _Ariffoxenum, (p. 40. lin. 7. edstionss Merbomiane,) qus eft omnium quas: nunc habs-
mus Muficorum antiquiffimus, fed Platone & Ariffotele junior; quos ambos spfe sitat fub
snitium lsbri fecunds 5 € quibus etiam non multo juniorem effe Euclidem noftrum fupsrius often-
Jum eff, ut non poffibile ft Traflatus hofce duos ab spfo fuiffe feriptes. - Sed feiendum
e, tum Proflambanomenon, in Graves tum totum Fyperbaleon Tetrachordum, in Acs-
tum , multo [erius- admiffa fuife, quam indita fuerint priora nomina ab 35 qui ehor-
dam Graviffimam cenfuerint (omirl») Supremam. Et quidem Vocss Motuni in Acutum,
¥ Motum 1n Grave, item Intenfionem & Remiflionem , paffim habemas apud feripto-
tes Muficos; fed (pro illis) Afcenfum & Defcenflum nemo ( qued frimus ) dsxerit Gra-
‘corum veterum. ‘ : L e
_ TRACTATUS Muficos excipiunt Phaanomena; Liber certe unicus, qui & Geometra
fcriﬁtu; celeftia ullo modo attingit. Hujus meminit Foannes Grammatisus Philoponus ad
2. Phyf. Ariftot.; meminit etiam Pappus in lib. 6, ubi queritur cafus effe omiflos in ejus
“Theor.2* 12 13%° &, quos fupplet: unde patet Pappum librum bunc pro corrupto habuiffe ;
‘neque enim de Echlide hxiflet , quod propofitiones aueriseoor , neghgenter'y sntelligeret,
Hoc ulterius patet ex fecundss demonffrationtbus paffim snterpolatss, & ex feholsss Sx wtiosd,
‘Liber bic Phenomenin fupgxit Elementa [pherica tuné extantia: cum vero wnibil fuper-
Jit bac de re feriptam ante Euaclidem, prates Autolyci Prytanei Librum de Sphara que mo-
wetir , bunc anicum citandum cenfusmus.  Neque enim concinntum fudicavimus, ad aftruenda
que ab Euclide ‘afteruntur, Spharica afferre Theodofis, que multis poft [ecalss feripta f”"]f-
AT ° p -
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- In bat edendo codices MSS. diligenter contulsmus , ut texins Gracus, qus nunc prime
fucem afpicit, quam caftigatsffimus prodiret,  Theor. 2. vox apumxov, redditsr Poli
ar@ici, mon Circuli. Theor. 4. & althi [apius, loco pemuGepss 5 legimus uiysges xi-
x\os, exigente [enfu. Verfome ufi fumus Fofephi Auriw Anno 1591. Rome edita, at plu-
rimis in locss emendata.  Schemata reflitusmus qualia in MSS. reperiuntur, que intellein
aulto funt faciliora. ‘.{qmberti & Aurie theoremata 14 & 15 in unum conjecimus, tam

#x fide optimorum codscum, quam ex res ipfius natura; funt emm ejufdem theoremais tan-

sum cafus diverfi. ‘
" PROXIME apparent Optica & Catoptrica. Horum meminit Proclus in lih. 2, &
Marinns in Praf.in Data; atnullibi(quod fciam) Pappus: tantum enim abeft, ut, dum lib.s.
sallelt. math. Prop. 5o, 51 idem demonftrat quod Euclides Theor.35, 36 S 37 Optice, nul-
lam mentionem Euclidss inficiat : poftquam vero hanc rem abfolusfet , nempe Prop. 55.
ejufdem Libriy de Aftronomicss verba faciens, Euclidis Phenomenin memims, eaque fup-
2, Moulta nos movent ut [ufpicemur Opus hoc effe [purium ; vel, fi hujufmod: Opus ab
Euclide fuerat conferiptum, sllud temporss lapfu prorfus fusffe corruptum. ~Multa, inquam,
que boc fuadeant 5 quorum pauca, prater dicla de Papps filentio, adnotare non pi«
ebit.  Ipfum Prafationss initsum fatss oftendit banc faltem ab Euclide non effe profeltam:
doquitur enim non in perfona [ua, [ed in alia froe tertia; offenditque de peripheria cir
culars quod in Optica demum fit ad Prop.22. Ut taceam modum, bic & in Catoptrica,
-angulos defgnandi , quem Euclides nullibi adhibust. Porro nemo concinnitats & elegan-
tie Euclidss affuctus putabst Pofitiones 5,6 €-7,1tem 8 6 g, rurfufque 10 & 11 effe Euchdss.
Rurfus Phenomena 1, 2 & 3 Catoptrice [unt- prorfus falfa: occupato etenim eo [peculs
" ( froe flam',- fve convexi, five cavi) loco , in quem cadit perpendicularss dufla & re afpe-
“Habils od Km‘lm, res afpedlabilis etiamnum cernitur: mirorque hoc pro I henomeno
propons 3 qiopiam philofopho, nedum ab Euclide , cum quotidiana expersentia in [peculss
plans contrarsum doceat. “Ultimum Pbanomenon verum quidem eft, at ad Catoptricam
nibil attinens: Diopericum enim eff prorfus, nec quifguam eﬁ ejus in hoc libro ufus. Pars
theor. 5. contraria eft theor. 6, eftque utrumque neptiffime prolatum. Septimum theor.
& quinque fequentia pendent 8 16, 17 & 18, que Euclidem minime [apiunt ; atque bec
#urfus & trebos Phanomenss fupra diélis: ideoque licet 7 € 16 vera funt, tamen non funt
demonftrasa - reliqua vero duo, 17 & 18, ne quidem funt vera s hoc eft o vifbilis ex-
dremitatis imago non eft in concurfu radi; reflexs per oculum tranfeuntss cum perpendicu-
dars ab eadem ad [peculum. Theorema 25 ommino falfum eft, atque hic error ab Al-
:hazeno & Vitellione contsnuatur. Theoremata 23, 28 & 29 veram [apiunt Catoptricam :
abeft tamen fuppofitio, quod plures radii ab eodem viftbilis punilo manant 5 abfque qua
difficsle prorfus eft Yolids quidquam in Catoptricss invemire. Theorema ultimum nulls in-
nststur demonfbrations, ac experientie prorfus eft contrarium: non enim circa cmtrw:ﬁ;—
el cavi Sols .oppofits accenditur 1gnis , fed in medio punilo centrum inter €& [beculum.
-Quod thearema hoc fit bic perperam demonfiratum , agnofcit Vitellio prop. ult. lsb. 8. fue
-Optice, & pleudographiam detegst ; attamen, neque illic, neque ad prop. 37. lib. 9, ubsirem
banc ﬂu tradlat, verum locum definst. In bafce Auttor affumit vifum fiers per emiffio~
nem radiorum ex Oculo in Obje&tum: & licet hoc maximss prematur difficultatibus ex Phyfica
petitis, in re tamen Mathematica, ubi Oculus habetur tanquam punflum videns, eodem
redst cum hypothefiemi[Jionis radsorum ex Vfibils &3 intrams(fionss in Oculum ; concinnius tamen
. pwabant veteres radium ab animato Oculo ver us Objeétum dirsgi, quam ab Objeéto inanimato
verfus Oculum 3 nunquam enim (quod res ¢ff ) de radiss ab unogquoque wﬁlili: pun&o cir-
cumquaque perpetuo manantibus cogitarunt. Verfione latina Foannss Pene fumus uff,
‘Gracumque textum quam potuimus caftigatum fecimus: adjecimus paffim Notas doilsffs-
mas & reftitutiones, quas Llluftris Savilius ad eram marginss adferspferat, ex quibus liques
#llum reéie exiftimaffe Euclidis Opticz & Catoptricz libros eflc non magni momenti.
' SCR1PSIT etzam Euclides Librum o€ dasgian, de Divifionibus, teffe Proclo.
Joannes Dee Londinenfis, cum Libram de Divifunibus fuperficierum, Machometo Bagde-
dino (qui florusfee crediswr feculo Chrifti decimo) vulgo adfcriptum, ex Arabico (uti credo,
hice - boc exprefie non dicat ) in Latinum verteret, ¢ Commandino in lucem publicam eden-
dum commutteret, fic [eribit: “Cum ipfemet Euclides Librum de Divifionsbus feripferit
% mullum, qui- fub hoc titulo extet, alium novimus, nec qui jure meliors propter tratlandi
“excellenssam Euclids afcribi queat , invemire poffumus ullum ;. nullivs emm Machomets
- S “tantum
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“tantum in Mathematicss acumen adbuc perfpicere ex eorum, que babemius, monsimentis
“ potuimus, quantum in bis ubique elucet problematibus. Denique in antiquiffime quodam
« Geometrics megocti fragmento memsni me expreffis verbss ex hoc. libello locum citatum le-
“gifie, veluti ex Euclidss certsffimo opere. Porro invenimus ad hac verba lib. 2. Prock,
Circalus namque, & Rectilineorum quodlibet, in ratione diffimiles dividi poteft
figuras; quod & tpfe Euclides in Divifionibus pertra&at, ipfuy Jo. Dee manu
Jeriptum : < Clarum binc efee poteft Librum illum, frve Fragmentum, de Divikonibus Super-
« /iﬁierum 5 quem nos cum Mathematico excellentsffimo D. Federico Commandino “Urbini
« reliquimus, Anno 1563, ?fm Euclidss fusffe 5 quod tum conficiebamus quidem, aliss ar<
% gumentts addulli , bujus loci immemores. Ex hoc ipfo tamen Procli loco colligit Savi-
lins bunc librum noneffé Euclidss : “ Atqui nulla eft (inquit in Preleéd.1.) in illo Bagdedins
< libello propofitio, que figuras doceat in fimiles vel diffimiles figuras dividere, fed in datam
< propartionem dividere.  Inter contrarias gravi(fimorum Virorum opiniones de auflore bujus
Librs, illam boc in loco edendum judicavimus, quod & raro admodum reperiatur, @ Eu-
clidem aullorem rzgir Japiat quam Optica & Catopttica pro ejufdem Librss habite. Hlum
Latine tantum exbhibemus ; Grece enim, quod fciamus, nullsbs reperitur ; nefcimus an Arabice,
in aliqua Italia bibliotheca. Euclidss propofitiones ab illo citatas numeravimus, nom ut
slle Campanum fecutus, [ed prout in bac edstione numerantur. Notas pauculas Iluftrss Sa-
vilii adjecimus, que locis quibus adjelle funt tultum lucis afferunt.

TREs stem Porifmatam Lebros edidit Euclides, tefte Pappo & Procle. Et Proclus
quidem, in commentarsss, Porifma bujufmodi dicit Propofitionem, que neque Problema eft
nejue Theorema, id eft, que nedue generationem aut minow alicujus res requirit, neque
Jimplicem contemplationem ; fed inventionem tantum : ut Dats Circult centrum invenire, &
que huic fimslia; alia plane ac dsverfa notione vocss Porifmatis, quam que in Elementss.
Perietunt i Libri magno res Geometrsce, Locs prefertim MML&, damno.  Ex iis verd
que in 7°° lih. Papps (tum in Pref. tum 3 Prop. 127. ad 165.) fuperfunt, non difficsle
Suturum reor sllos quodammodo reflstuere, ubi Textus Gracus lucem afpexerit: Comman-.
dint namque verfio Prefationss latina mentem Pa]Zi minime affequitut. - :

Parrusetiamindiilo lsb.7. commemorat Euclidss axwn xpss Jr@draar, Locorum ad
Sapetficiem, Libros duss, ad Analyfin Geometricam stidem pertinentes ; fed qui etiam
periere.  Horum nibsl confgnavit Pappus preter Lemmata quatuot. . -

FALLACIARUM, Y&dagsw, quaque Librum ab Euclide conferiptum memorat Pro-
clis. in Libro 2% 5 de quo fic [eribit:  Quoniam multa mente cma?imm ut verstats ad-
“herentia, & [cientificss principiss confentanea, que & principus aberrant & fimpliciores
 decipiunt ; methodos tradidit Euclides altera ab alterss prudenter difcernends, per quas
% bujus difcipline tirones ferent exercitatiores ad deprehendendos pavalogifmos, & 2 fal-
“ laciis & captionsbus cautiores, _Atque hunc Librum, per quem hanc infert nobis prepara-
“sionem, Fallaciarum inferipfit ; quippe qus modos spjarum omnes ordine enumeravit, af-
“ que in horum unoquoque cogitationem noftram variis exercuit ‘theorematibusy & Fallacie
“Perum comparavst, ipfique experientie deceptionss redargutionem coaptavit. Hic itaque
« Liber purgand: exercendique vim habet ; ficut, Flementarss Gegmetria Inflitytso snvinci-
“ bilem perfgﬂamque habet ordinem. Periit & bic magno totius rei literarse Iamno.

“EUCLIDES, tgle Pappo in lib. 7, fecutus Arifteum feriptorem luculentum in iis
““que de (onscis tradiderat, neque antevertens, neque volens eorum trallationem deftruere,
“cum mitiffimus effet & bensgnus erga omnes, quatuor Libros Conicorum ferspfit, quos
“ Apollonius (qui Euclidis dsfcipulis Alexandria limgo tempore operam dedit) explevit, ac
“sis quatuor alios adjunxit. De bis igstur plura non dicemus, cum brevi forfan Apollo-
mis Conica Grece, Mathematicis hucufque invifa, edends occafio dabitur,

EsT & Fragmentum quod in Zamberts edstione latina Euclidi adferibitur , de Levi
& Ponderofo. Nefeio qua aullorstate fretus iftud fecerit Jo. Hervagius edstor ; neque
enim aliud dicit, quam qued dum bec ederet, sllud ad fe fuerst allatum. Savilius ;
pro bﬂwia habet. Nos, cum paginam non excedat, edimus, prous illud accepimus ; ne quid
in bac hoftra editione defideretur. '

OxoN1&,
Junii 10. 1703.
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DEFINITIONES.

1, Un ¢ TuM eft,cujus pars nullaeft.
2. Linea autem eft longitude
non lata, '

3. Linez vero extrema funt punta.

4. Reta quidem linea eft, qua ex
xzquo {ua interjacet punta.

5. Superficies autem eft, quod longi-
tudinem & latitudinem tantum habet.

6. Superficiei vero extrema funt linez.

7. Plana quidem fuperficies eft, quz
ex zquo fuas lineas reGtas interjacet.

8. Planus vero angulus e¢ft duarum
linearum, in plano fele tangentium, &
non in dire¢tum jacentium, mutua incli-
natio.

9. Quando autem linezangulum com-
prehendentes re@a fuerint, angulus ipfe
appellatur re&ilineus.

10, Cum vero re@a linea fuper reGam
lineam infiftens angulos deinceps inter fe
@quales fecerit, rectus eft uterque zqua-
linm angulorum : & quz infiftit recta li-
nea;perpendicularis vocatur ad eam fuper
quam infiftit, T

11. Obtufusanguluseft, qui major eft
reto. '

12. Acutus autem, qui eft reto minor.
‘13, Terminus eft, quod alicujus eft ex-
tremum. ’

A 14 Fi-
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14. Figura eft, quz aliquo vel aliqui-
bwtcrmpm comprehendxturz i

‘15, Cﬁguhs eft 4 un{l;ﬁ

.ta plan

nea comprehenfa, quz circumferentia’

appellatar; ad guam, ab unepunce

eorum qda intra ﬁgmam fugr; pofita, .

cadentes omnes re&x linex inter {e funt
xquales. Co s el e

a‘\:
:\¢

16. Hoc autem pun&um, ccntrum cir-
cult nuncupatur.

17. Dismeter vero circuli eft recta
.quadam ligea per centtum ducte, & ex

utraque parte circummferentid civeuli ter-

minata : qu etlam c1rculum bnfauam
fecat. |

18. Sémicirculus e(t ﬁgura comprc-
henfa fub diametro 3 & ea circuli cir-
cumferentla, quz 4 diametro®interci-
pitur.
. 19. Segmentum circuli eft, quod recta
linea & circuli cifcamferentia compre-
hendiiur. :

20. Rectilinez ﬁgura: {unt, quz reéhs
‘lineis comprehenduntur,

21, Trilaterz quidém, quz tribus.

2. Quadrilatere, que quatuor.

23. Multilatére ‘vero, quz pluribus
3uam quatuor re@is lineis comprehen-
untuf. -

24. B trilateris antem ﬁvurls, Zqui-

laterum triangulum eft, quod tria latera
‘habet =zqualia.

2 5. Hofceles auteny;’ quod duo tantum

zqualia habet latera. -

26. Scalenum vero, quod trla latera
habet inzqualia. *

27. Adhzc, e trilateris ﬁguns, rectan-
-gulum quidem trmngulum eft, quod re-
&um aogulom habes.,

28. Amblygonium aucem, quod habet
‘angulum obtufum.

29. Oxygonium Véro, quod tres ha-
“bet angulos acutos, |

\

30. ‘B figuris autem quadrllaterlgqua-
dratum qwudem eft, quod & aeqmlanc-
rum eft & re&anculum.

quod re&angulum

31. Oblo
Iged non zquilaterum.

quidem eft,

32, Rhombus, quod zquilaterum qui-
dem eft, fed non re@angulum,

33. Rhomboides,quod habet oppofita
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* In quibufdam Codicibus Axiomata 10 & 11 inter Poftulats numerantur.

COMMUNES

& latera & angulos invicem 33quaha, fed
neque equidaterum.&ft, nec reGanguinm,

34. Reliqua autem quadnlatera prm-
ter hzc, vocentur trapezia. '

35. Parallele demque retz linee
funt, qua in eodem jacentes plano,
atque ex utraque parte in infinitum piot
dultz, in neutram fibi comcudunt. :

-

| POSTULATA.
1. POftuletur a quovis punéo ad quod-

vis pun&um retam lineam ducere,

2. Item reGtam lineam finitam conti-
nue in dire¢tum producere,

3. Item quovis centro & intervallo
cxrculum defcribere. o

NOTIONES,
SIVE AXIOMATA.

()\U & eidem zqualia, inter fe funt
zqualia.

2. Item fi zqualibus qualia addan-
tur, tota funt zqualia,

3. Ttem fi ab zqualibus xqualia aufe-
rantur, reliqua {unt zqualia.

4 Item fi inzqualibus equalia addan-
tur, tota funt inzqualia,

5. Item fi ab inzqualibus ®qualia au-
fexantur, reliqua funt inzqualia.

6. Item quz ejufdem funt duplicia,
Inter fe funt zqualia. -

7. Item qus ejufdem funt dlmldla, in-
ter fe ®qualia funt. - .. .

8. Item qux fibi mutuo congruunt,
funt zqualia.

9. Item totum fua parte majus cft.

ro. *Item omnesanguli reci inter fe
zquales funt. :

11. Item fi in duas re@as lineas reQta
incidens angulos interiores & ad eafdem
partes duobus rectis minores fecerit ; duz
illz recta, in infinitum productz, coinci-
dent inter fe ex ea parte, ad quam funt
anguli duobus re&is minores.

12. Ttem dnz reGz line2 fpntmm non
comprehendunt.
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‘Etum a centrum eft circuli HK A,
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. ProrosITIO L. PRORLEMA.

Super: datam rectam terminatam, trian-
gulum zqulaterum conftituere.

VI T data refla terminata AB: oportet vero
Q fuper reftam A B triangulum zquilateram
conftituere.

Centro quidem A, intervallo autem AB, de-
feribator [ per 3. poft. ] circulus Br a; & rur-
fus centro B, intervallo BA, defcribatar cir-
culus AT E; & 2 punlo T, in quo circuli fefe
mutuo fecant, ad puncia A, B ducantur [ per I.
poit.] reétz I AT B.

Quoniam igitur punétum A
eft centrum circuli TA B, refla
AT per 15.del. | erit zqualis
ipli AB: rurfus, quoniam pun-
&umBeft centrumcirculiT A E,
erit BI' zqualis rectz B A. often-
fum autem eft re¢tam r A zqua-
lemefle re¢tz A B: utraqueigi-
tur retarum I AL B zqualis eft

- re€tz AB. quz autem eidem funt zqualia,& inter

fe {unt =qualia ; refta igitur TA retz I B zqualis
eft: quare tres reCtx rA,AB,BT mter {e funt zquales.

Eft igitur { per 24.def. ] triangulum ABT
zquilaterum, atque etiam conftitutum fuper da-
tam reétam terminatam A B, quod erat faciendum.

Propr. II. ProaL.

Ad datum pun&um, date re&tz ®qua-
lem re¢tam ponere.

SIT datum punctum A, & daa redtaBr:
oportet quidem ad puntum A, reftz Br

zqualem rectam ponere.

Ducatur [ per 1. poft. ] ab A pun&o ad pun-
&um Bredta A B; & fuper eam | per 1. prop.]
conftituatur triangulum 2qui- .
laterum & A B, producanturque
in diretum ipfis 4 A, A B rectz
A E, B Z; demn centro B, inter-
vallo BT, defcribatur [ per 3.
poft] circulusr He : & rurfus
centro A, intervallo 4 H, de-
feribatur circulus HK A.

Quoniam igitur punétum B
eft centrum circuli T H O, erit
[per 15. deff]‘rc&a BT zqualis
rectz B H. rurfus, quoniam pun-

erit re€ta A A rete & Hzqualis; .
ex quibus & A zqualis eit a B: ,
reliqua igitur A A, [-per 3.ax. ] :
reliquz B H ®qualis erit. oftenfum antem eft
reftam B T rectz B H zqualem effe: utraque igi-

tur reftarum A ABT retz BH xqualis eft. quz -
vero-cidem zqualia, & inter fe funt zqua- -

lia: ergo & refta A A zqualis cft reéiz BT,
Ad datum igitur puntum A, datz relte Br
zqualis pofita eft refta A A, qued erat faciendum.
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Pror IIL Prosw. '
Datis duabus reis inzqualibus, 3 ma-
jore auferre re€tam zqualem minori.

Slnt duz datz retz inzquales AB & I, qua-
rum major fit AB: oportet 3 refla AB
majore auferre reftam zqualem reft r minori,
Ponatur’ a: prop- } ad pun-
&tum A reééP:rA = u:l‘is re&‘;ur;
& centro A, intervallo A A, defert-
batur [per 3. poft] circulus ABZ.
Et quoniam puntum A centrum
eftcircoli A EZ, erit reéla A E zqua-
- lisrectx A A: eft autem retta r zqua-
lis eidem A A, utraque'igitur recta-
E rum A B, T gquatur retz A A:quare
|lg  Grefta AE eft zqualis rectx 1.
Datis- igitur duabus reélis inz-
qualibus AB, I, ab AB majorc ablata eft AE
zqualis rectz I minori. quod erat faciendum,

ProP.1V. THEOREMA.

Si.duo triangula habuerint duo latera
duobus Jateribus zqualia, alterum al-
teri; & angulum @qualem angulo,
qui ab @qualibus reis comprehen-
ditur: habebunt & bafim bafi 2qua-
lem, & triangulum erit triangulo

. &quale, & reliqui anguli reliquis an-
gulis zquabuntur, alter alteri, quibus
zqualia latera fubtenduntur,

SInt duo triangula ABT, AEZ, habentia duo
latera A B, AT zqualia duobus lateribus A B,
AZ, alerum alteri; .nempe latus AB zquale
lateri aB, & latus Ar lareriaz , & angu-
lum BAT 2qualem angulo EAZ: dico & ba-
fim Br zquari bafi EZ, & wiangulum ABF
zquari triangulo AEZ, & reliquos angulos re-
: liquis angulis xquari, al-
terum alteri, quibus latera
zqualia fubtenduntur ; an-
* gulum nempe ABT angulo
. AEZ, &angulum AT Ban-
‘gulo AZE, .

. Nam{i ABT triangulum
applicetur triangulo ARZ,
pofito punéto A fuper pun-
: L -GQum A, &refta AB {uper
reGam A B ; punétum 3 congruet punclo E, quia
refta AR xquatur refte AE: congruente au-
tem re@a AB reltz AE, congruet etiam recla
AT refz o'Z, quia angulus BAT zqualis
eft angulo EaZ: quare & punclum T con-
gruet punéto Z, quia recta AT zqualis cft rectz
az, punétum autem B congruebat puntto E, id-

A

R I

B circo
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circo bafis BI congruet bafi EZ: nam fi pun-
&um B congruat puntto B, & pun&tum I pun-
&o z, balis autem BI' non congruat bafi EZ;
necefle eft duasrectas comprehendere fpatium,
qued [ l})x:r 12. ax. ] fieri non. poteft. congruet
igitur bafis Br bafi EZ, eique =qualis erit:
quare & totum triangulum ABT congruet toti
triangulo AEZ, eritque ei zquale; & reliqui
anguli reliquis angulis con-
gruent , - iffque ®quabun-
tur; nempe ln%tcllus ABT
angulo AEZ, & angulus
ArBanguloazB -

- §i igitur duo triangula
duo Jatera habuerint duo.
bus lateribus =qualia, al-

A
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A

terum alteri; & angulum
habuerint angulo zqualem,
qui ab zqualibus re¢tis comprehenditur : habe-
bunt & bafim bafi xqualem, & triangulum

" triangulo erit zquale, & reliqui angul1 reli-
quis angulis xquales erunt , alter alteri, qui-
bus zqualia latera fubtenduntur. quod erat de-
monftrandum.

E g1

Pror. V. THEOR. :
Triangulorum ifofcelium anguli ad ba-
_ fim {unt inter fe zquales: &; pro-

ductis 2qualibus rectis, angulifub ba-

fim erunt inter fe @&quales.
SI'I‘ triangulum ifofceles ABT, habens la-
tus AB zquale lateri AT, & producantur
[ per 2. poft. J re€tx B &, T B 1n diretum rettis
AB, AT: dico angulum ABC @qualem effe an-
gulo ATB, ittm angulum T'Ba zqualem cffe
angulo BT B.

Sumatur enim in refta Ba
punétum quodlibet Z, & ab AE
refta majore auferatur [ per 3.
prop. ] refta AH zquabis rele
AZ minori, & ducantr reftz
1T, HB.

Quoniam igitur AZ zquatur
refte AH, & AB rettz AT, duz
etiam ZA, AT zquantur dua-
bus HA, AB, altera alteri, &
cmlnprehcndunt communem an-

ulam ZAH: erit igitur [ per
[g)rop.] bafis Z T zqualis baﬁ[lil);, z
wiangulum AZT zquale trian
gulo AHB, & rch;;lul anguli
reliquis angulis zquales, alter alteri, quibus
zqualia latera fubtenduntur ;- angulus nem
ATZ angulo ABH, & angulus AZT angulo
AHB. cum amem tota AZ zquatur toti AH,
& AB =zquatur refte AT; reliqua igitur BZ
[ per 3. ax.] =quabitur reliquz TH. oftenfum
autem eft reftam Zr equalem efle reftze HB:
duz itaque retz BZ, LT zquantur duabus

I'H, uB, altera alteri, & angulus BZT zqua-.

tor angulo THB, & refta BT eft eorum bafis
communis; erit 1gitur [per 4. prop.] & triangu-
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lum BZT zquale triangulo rHB, & feliqui an-
guli reliquis angulis zquales erunt, a?ter al-
teri, quibus ®qualia latera fubtenduntur: zqua-
lis eft igitur angulus ZBr angulo HTB, &
angulus Br Z angulo IBH. idcirco cum often-
fum fuerit totum angulum ABH zqualem efle
toti angulo Arz, & angulum rBH zqualem
anEu]o BrZ; reliquus angulus ABT [per 3.ax.)
reliquo ArB zqualis erit, & funt ad bafim tri-
anguli ABT : oftenfum euam eft angulum zBr
zqualem efle angulo HT B, & funt {ub hafim.

Triangulorum igitar ifofcelium anguli ad
bafim funt inter fe zquales: &, produttis re-
&is xqualibus, anguli fub bafim erunt inter
fe zquales. quod erat demonftrandum.

ProP. VI. THEOR.
Si trianguli duo anguli fint inter fo
@quales, latera zqualibus angulis fub-
tenfa inter fe. zqualia erunt.

Sto triangulum A BT, zqualem habens ABT
angulum angulo ATB: ajo latus AT
xquale efle lateri AB.

Si enim AT inzquale eft la-
- terl AB, eorum alterum majus
erit. fit majus AB: & ab AB
majore auferatur [per 3. prop.]
retta A B xqualis lateri AT mi-
nori, & ducatur re&ta AT,
Quoniam igitur AB zquatur
redz AT, & refla BT eft latus
commune, duz refte AB, BT

éxarips, xai yoniay vrs ABL B
yanic 79 05 AT B s iy” 3~
v e ! ~ w N\ \ A\
o% dpa § AT Bdoes 7n ABimy 5, xai 76 ABT
Tefywrw 1@ ATB Terydra iy Gy, TR
s Adosons r'bﬂ;a?{or,’ omg aTEW C¥X dpa dviots
cquBrgAI'? o aget. ,
EQy dpe Teryors ai 0'lo yaias ey aRINaus
o, X ai VXD s ious yarias zwonivsey
poii iy ANINus Sovmg. wp e Dk,
nrorazis (.
E7 ® avaws wTeas, Suoi Tags aurds €0-
Gears dMar Mo wFear iy ixxTi
txamipe ¥ cusaSnoor”), opls dMa HdMe
nuse "Xl T auTos pipn, T BT ARATL
vy Tags o apyas ewdsias.
E: oS Suvatby, im & avmis i = AB, o
¥ avngs «Jsiaus % AT, T B aas dvo si-
Ssiacai AA, AB imy ixaripa sxarige m;u'ra:
s, weds GA\Y % A\ Tapsie THMT % A, € T
aumi pipn T, A, 78 cawme wipams txpowy =i A, BF

8% 20 sWdniaus”  agw ko tives The 35 T A TR

T zquantur duabus reltis AT, I'B;
altera alteri, & angulus ABr
angulo AT B eft zqualis; bafis igitur AT zqua-
bitur bali AB, & triangulgm ABT zquabitur
triangulo AT B, majus minori, quod abfurdum
elt: non eft ideo A B inzqualis reCtz AT ; igitur
zqualis. o :
Idcicco fi trianguli duo anguli fint inter fe
zquales, latera zqualibus angulis fubtenfa inter
fe zquaiia erunt. quod erat demonftrandum.

Propr. VII. THEOR.

Super eandem retam, duabus iifdem
retis doz aliz re@z ®quales altera
alteri non conftituentur, ad aliud
atque aliud punGum in eafdem par-
tes, eofdem terminos habentes cum
recis initio duétis.

A M fi fieri poteft, fuper eandem reflam
AB, duabuspfifdem rgztis AT, I's duz

aliz reltz Aa, aB zquales altera alteri
conftituantur , ad alind atque aliud punétum
r & a, in ealdem partes ©r & A&, eofdem
terminos habentes A & B cum rellis initio
dulis; ita ut re@a ra fic zqualis rellz
B2 AA
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. AA, habens cum illa eundern terminum, - pun-
&tum A, & refta rB zqualis refte A B, habens
cum illa eundem terminum, punétum B: & du-
catur reta I A, :
Quoniam igitur AT 2qua-
tur rectz A A, zqualis eft [per
5. Frop.] angulus AT & an- -
gulo AAr: c{(gnan‘: angulus
AAT major cft angulo AT B,
& angulus r AB multo ma-
jor it angulo arB. rurfus
quoniam recta T B xqualis eft
retz A B, erit angulusTAB
zqualisangulo ATB. oftenfum

AA, 7 dTo mieas éxBow avti 7o A, T J% TB
TH OB, To dbTe WPy ExEos AT T8 B Ky e
{eixSwaT A :

o Em‘agvfniq‘triA‘l‘rﬁAA.
ion €57 g yovies n a AL A
m’:éw;AAI“ péfavo”sga.q‘&ﬁ )
AAT #vm AT B, mA\& apa 3
i umd TAB palar &5 © vxo
i ATB, me\oereimiswqTR
™ AB, ion b5 € ywria f vrh
P TABywriaThome AT B.eJen
; 73’“”& avmls {‘\)’”m‘;’ﬁ‘é{“’)

autem eft eodem efle multo
majorem,quod eft impoffibile. N

Super eandem igitur reftam, duabus iifdem
retis duz aliz r zquales altera alteri non
conftituentur, ad aliud & alind punétum in
cafdem partes, habentes eofdem terminos cum
reis initio duédtis, quod erat demonftrandum.

Pror. VIIL THEOR.

Si duo triangula habeant duo latera duo-
bus lateribus zqualia, alterum altert;
habeant etiam & bafim bafi ualel;n:

angulum quoque angulo zqualem ha-

beE:lnc, aboqzqu:tiﬁms, reis com-
prehenfum. '

SInt duo triangula ABT, AEZ, habentia duo
latcra AB, AT duobus lateribus AR, AZ
zqualia, alterum alteri, latus quidem AB la-
teri AE, & latus AT lateri AZ; habeant etiam
& bafim Br zqualem bafi EZ: dico etiam an-
gulum BAT zqualem efle angulo EAZ,

- 81 enim triangulum
ABT applicetur trian-
%ulo AEZ, &fun-

tum B ponatur fuper
pun&tum E, & retta
BT fuper retam EZ;
congruet puntum I
punito Z, quia refta
BI zquatur retz EZ:
congruente vero BT
reftx EZ, congroent

A

B tmy ishr adusany.

Oix dpa I+ aoris Suias, dua T dirmas
higys el J\\ao s:’/,%'au iy amga txarigs
ovgedoerY, w95 A KeH 0279\” cm,uéz‘a em ™
avmd pipn, ™ aens wipams exsoy E efapyr
63eays. sy e Jebey. o

[IPOTAZIZ 4. ..
Edy o resyara 1ois ilo 7Adeds Tojs dua
aNLUpags i Y, g TECRY Ex TR, tx
N g ¥ Bdow 73 Baow iolwr %1 yariar
Ty yaria iokw Ea, ¥ i T fowy wlady
weetyeedpler.

EZTU dvo Tesyama 7 ABT, ARZ, wis dvo
wrdoggs ms AB, AT T dvn xadpags %
AE, AZ ious iy, ixatipar ixatipa i 10
ABTHAE, 3d6 AT 19 AZ éxérw % € Bim
T BT Pdoes T EZ iokw” Ayw om xai yonia 4
UFOBAT yomic tHvws EAZ ssoiow.
EQappiolodiis 33 &
ABT Tecyord exi Td
AEZ Tepyaror, % uid-

! b \ ’ 2
#us 2 (30 B rypets exi
78 Eqnpdiw, + Ji BT
suleias i ¥ EZ,¢Qupe
poos Kai 7 T onpcion
e 70 Z, Alg 15 ko
_ e?vau%'Bl‘r:ﬁ EZsQap-

ALY

ctiam BA, AT rellis R r
Es, AZ fi enim ba- '

fis Br congruat bafi EZ, latera véro BA, AT
non congruant lateribus £A, AZ, fed fitum
mutent, ut BH, H2; confticuentur, fuper ean-
dem reCam ,. duabus iifdem. reélis aliz duz
reltz zquales, altera alteri, ad alind & aliud
punctum in eafdem partes, habentes eofdem
terminos. fed [per 7. prop.] non conftituun-
tur : congruente igitur bafi BT bafi £, non
pollunt non congruere etiam latera BA, AT
lateribus Ea, AZ. congruent igitur : adeoque
angulus BAT congruct angulo EAZ, eique
®qualis erir, ’

T

pacians &% % BL €m 1
Ez, l’¢¢ﬂ40’¢'801 xai o)
BA, AT ¢m ms EA,AZ. € 9 Bders 40 % BI
¢ Bden T EZ eQapuioei, i JEBA, AT wApai
§7i is EA, AZ Gx iQaguilsar, aRa whan-
Adfyow, ds i EH, HZ' oveaDior’), 6w © avmps
i@iiaf‘, J\gﬁ ‘?: @f l:;}ft'a!/; aMa Jvo sw¥sicu
iy, ixatign ixatiper, @9 aA?\t‘ovG aMw a"//mw
§771 T8 AWTR [AR0Y, TR AU TIPATRS S HoRY. ¥ ouvi-
] 3“3\: (7% Ega, * i@afpofa;déq; BT 4-
oews 1 T EZ Paow, ex sPapuicen € ai BA,AT
#7lpas s mis E A, AZ. eQaguiosa ipa’ gk
X yoria y vro BAT €7l yariar 7970 EAZ §Qap-
pors, xgy ioy Ty iy, - ...

*tr. Wapuordens. P,

Eay
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LIBER PRIMUS o

Eav doa 30 Teyana mis do wAdbegs T Just
sAdpais ims G0N, Manipay xarigs, xgy s
Lasy T Bage oo G xgy T yavias T Yo
via icko ¢te, Tho U T izow 5 edy
Wyihe, Smpides deiac

MPOTAXIX §.
T DYtiour yariar wipgaupor e -
pav.
Zrw § Joddms yovia 8Yysauuss, § '
‘BAT* 34 &% airrls Hya vpew.
EAQSw em = AB wxor oy-

piion 5 B, &, agide o S AT A

riAAfawiAB,%mfséx&ai
AE, ¥, muvtste $m ¥ AE TE4
yanoy icvaAsvgor ° AEZ, € ime-
(ooxdan AZ° Mywon 4 vm
BAT yomiadixa nrpnmy vwo ©
AZ 0wSdo.

Enti 90 irn 850 1 AA 11 AE,

xo0i 30 AZ,dV0dNaj AA, AZ
Svri T EA, AZ iny etew, exaTipes
xarige, g‘,%;ﬁAzB&«‘rﬁ
EZ i s5i° yonia dea 1 vwo
AAZ yowiatHoxoEA Z igw iov.

H dpa dJtims yamia swSvypappss, 4 vao
BAT, Hixa vitpormy vro & AZ wirics. cwep
£9'es minozey,

IMPOTAZIX /.
Tla‘a NYeony eWYdiar mimsexopdulw h'xz
TRpE.

Zran dodsime wIiia wemspar i 4 A B o
d% o AB Jixa wper,

Swrste X avnis Tery o~ r
vov icowAdipr B ABT, X, 79T poit~
G 9 vxd ATB ywria dixa 13
TA ewhia® Mywon y ABesJria
Hxa vitpun’) nami 16 A onpeior,

Emu ag ioq ishy o AT 74
I'B, xomy diy Tb, dvo Iy ai
AT, T A dvsimgs BT, T A iy

Si igitur duo trian%ula habeant duo latera
duobus lateribus zqualia, alterum alteri; ha-
beant etiam & bafim bati zqualem : angu- .
lum quoque 2ngulo zqualem habebunt, ab 2qua-
hbus rectis comprehenfum. quod erat demon-
ftrandum.

Pror. IX, PROBL. - |
Datum angulum recilineum bifariam fe-

care. :

SIT datus angulus retilineus BAT: opor-
tet illur bifariam fecare. e

Sumatur in reta A B punctum
?uodlibet a, &Airefta AT au-
eratur [per 3. prop.] refta AE
®qualis reftz Aa, & ducatur
recta a E; & fuper retam a8
fiat { per 1. prop. ] triangulum
xyutlaterum A EZ, & ducatur
refta AZ: dico angulum BAT
bifariam fecari A refta A Z.
Quonia enim Aa zquatur refls
AEjreta autem A Z {it communis;
duz reltz & A, AZ duabus rettis
EA, AZ zquales erunt, alteraal-
teri; bafis euam A Z zquatur bafi
T kz: angulus igitur AAZ zqua-
tur [ per 8. prop. ] angulo EAZ
- Datus igitur ulus re¢hlincus, B AT b
fariam fecatur 2 recta AZ. quod erat facien.
dum. '

Pror. X. Pro:L.
Datam reGam lineam terminatam bifa-
riam fecare.

AB bifariam fecare.
~* Fiat [per 1. prop.] fuper il-
- ‘lam triangulum zquilaterum
ABT, & fcccturtjper 9. prop.]
angulus AT B bifariam 2 relta
_Ta: dico reftam AB bifariam
fecari in punélo A.

Quoniam enim AT 2qua-
lis eft reéte T'B, relld autem
r A eft communis; dvxe re&z
AT, TA zquales funt duabus

S IT data rea terminata A'l'!-“:l pi)brtet reGtam

siciys xatipa ixatipe, xg yor A A

via 5 vm AT A yaria T4 VX0

Bra isw i Pdos dges v AA Béel 74 BA

s w0,

* H dgs dodvis winia mwsyacidin 4 AB
Ty xam B A ixs i wincan

B reflis BI, T o, alteraalteri, &
angulus AT A zqualis eft angu-
lo Bra: bafis igicur Aa zqualis eft [ per 4.
prop.]) bafi Ba.
Data igitur refta terminata A B bifariam feca-
tur in punéto A, quod erat faciendum.

Proer.
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Pnor. X1I. Pnou.

Datz re@z line, 2 puno in ipfa dato,
. ad.re@os apgulos reGtam lineam du-

cere.

IT data re&2 A5, & pun&um in ea T:
opottet A’ punéo :pﬁ recte AB ad retod
angulos reftam lineam ducere. :

Sumatur in refla AT b4
pun&um quodlibet A,
& [per 3. prop.] po-
natur T B 2qualis re
ra, &[ per 1.prop.]
conﬂ:xtuatur fuper re-.
&am AE triangulum
zquilaterum ZAE, &
ducatur refta ZT: dico

EUCLIDIS ELEMENTORUM

[IPOTASIS . .

Ty J‘o?swn w9w¢., S fzzc)s T Jb%md
o, rae;s 09%5 'ymm eu‘)-au ;ga.p-
uled ayeysin.

Ez‘.ra 9 (Bu dPsioee su9eic % AB, 75 "' 3‘99;'

owpEiorsx aumis 7o I d4i 39 do@ 8 T on=

paais T A B sueicc ess ipdis yenios suwi o Yoy
pled drpeepi, |
e Ei»;’@&a iz% & AT

770 a'q;awv ™ 8, x4
auwsa ™) I‘ A m: % TE,
Ny TuAKTY EXI S A B
rdywm iy X, -rq

Z AE, 5 sm{ivx&a ]
Zr Myw o'n ™ Jo-
Snian cu_?wx. 'rn AB, 3m

xxoddatzre&aeAB 2 A A T

to in ea pun&o r, ad re&os angulos ducitur
re&a LT, .

-Quoniam enim zequahs e(l ra refe T E, &
refta 2T communis; duzreltz AT, T2 zquan-
tur duabus reélis Er rz, altera alten, & ba-
fis 4 Z zquatur bafi Bz: an%ulus igitur ATZ
xquatur [ per 8. prop. ] angulo Erz; atque hi
anguli funt- deinceps. quando autem reta in-
f ftens in’ re@am fecerit angulos deinceps inter

zquales, rectus eft [ per 1o. def.] uterque
aqua ium angulorum: reétus igitur eft uterque
angulorum AT Z,ZI'E,

Datz igitur .refle: linex A B, 3 dato in illa
pun&o I, ad rectos angulbs du&a eﬂ: reéta lmca
Zr. quod erat faciendum. =2 11

'.A s

Pror. XIIL PROBL.

Super datam re@am lineam mﬁmt;ﬁi,
dato pun@o, quod. non eft in ea-

. dem, perpendicularem :linecam reCtam

ducere. '

T da.ta reda mﬁmca AB, & datum pun-

&um T, quod non ¢ft'in cadem: oportet
fuper datam re¢tam in-
finitam A'S, 2 dato pug- -~
dor, quod in eadem .
non. eft , . perpendicula- ,
Tom lmeam reéh;m du-
cere.

Sumatur enim ex al- o
téra parte rectz A B pun-
&um guodlibet &, &
centro T, mtervallol‘A,
defcribatur [per 3. poft.]

E B & w@; aoti 309:"»'
iz & T, meos igdals 'ywrw s9sia_seapy
iomy 4 2T,

E7& «;3 irnesw AT A -rnl‘E, :mmé‘sq ZI‘,
J’uo J‘q ai AT, T'Z J‘u«n nys ET, T'Z imy sigivs
sxa.rspa M‘repab 3 xau Baa; A Az Bamc -m
EZ m) zs-s 7ana. a.ea. q v#ro ATZ yuwa. ™
umo ETZ iy €5i, Xai siqw e@s?-'n;. omy J‘c
su}ua v EUS’iuzv ;u,9mu 'm; ecpe%;; 7tmau;
ions a.»qm; mm, opﬁq mv m‘rsea. -rwv o
yariey 50 dpa €5V EXATEID T um ATZ,
Zr'E, ,
™ apa 30_9;«:1 cu}ud. 4] AB, dm & m; -
74 doJivms oHpsis ¥ T, weos ipdals yavics sgepes
i Xy ¢sia f ZT. amep des’ wpmﬂq

MPOTAZIZ 8.
E'm ¥ J‘o‘)'amv eu‘)'aou mwu@v, m TY JB-
Yiévros onuei¥y S.puh 62ty i awTis, _u?t:
Tor e i Jeausuled i;a}&'fv. j.-f. ::-, e

Ez'm 7 W J‘a,%m w&sm am'«po; n AB, ra
ds dodo a'qfum, o e S5 m' avmy, oL
.36 Iy emi T J‘oS'uw €U~
3w dmfpoy ¥ AB, ms

- dodirms oapely & gT,0m
s T mrm;', el o,
ivemu xwppﬂv am-uv,

. @90@31: in-
‘pa pdon = AB tu_9sm; e
L xov mmmv 'rg A, 6 xcv-

; »tgw,u&o TH L) Mm

circulus EZH , & fece-
tur refta EH bifariam
[per 10. prop.] in puntto
®, -dycgnturque rectz T'H, re, TE: dité quod
fuper daam re@am infinjtam AB 3 dato pun-

A_ @ 5
A

3 TWTA, XiKAdS o
0EZH, € 'xﬂpmﬁ‘w nEH
J‘txn KX TO 9, m's-
ey Swmw ai TH, 'O, TE* Myo om s7i T
oSioor 0 Seiay dmipoy b AB, dm 78 Jodir

s




"LIBERPRIMUS. .

e oypsie T8 T, 8 g ish £ auonis, xadins
geras q TO, oo o T
i Emtiqd kg tsw 9 HO r4:0E,.vemy diy.OT,
Jvo 8% ai HO, OT Juri ¥ E®, OT ixss siqiry xaw
ripa ixarépa, % Pdas f TR Bdows 74 TE €5l
o yowia dpa y vxe TOH yavia 14 vo E@T
O i, etk siow sQsPns. . dmey J% W3 67 v~
Shiar: iOeion wis «Polys yomicg lss @Rt
Aauis mis; o Sy sxaTipe T g yawmior' xai
¥ Qe 6Snia xaSemé xaMines ¢@ Lo $Qi-
FTTE
“Emi 3 '0oQeiomy dpa suBdiay dreger o AB,
Yor'r5 JeSérms ampsiv TET, o i ssw 67 avmis,
xadens qrrms 9 T ©5 omep D minass, L
. .MPOTAZIZE v\
s i1 % in i saFeoee yavias o
roi o opJels, B Suom ofyais -i’aué‘:;rqux'td. .

E‘I‘Qe'ia. spmsn ABex WSiay 7o T A qws
Siisis yarias midrw, nis VXeTBA, ABA®
MNyw m i oo TBA, ABA yaviau, 3 8% 4%y
siaw, 3 Jury Qﬁs?am :
| Ei 1 & iy 55 q umo
TBA 7 vwd ABA, v ég-
Sejtion. € % &, nxSw Som.
78 B ampesis 71 T A mgos opJais :
% BE' aiapa vwd TBE,EBA L
d'o bedei in. xds €wein Vo o
I'BEJusi T vwo T'BA, ABE
im €51, xem @esoxeiddw 4

. E

, IX
@®o T, quod in eadem non eft, duta eft per,
pendicularis reta linei re. - B

Quoniam enim HO .zqualis eft reltz OE,
refla autem OT.eft communis; duz reltz HO,
Or funt xquales duabus' reflis Eo@, oT, al-
tera alters, & bafis I'H zquatur [per 15. def]
bafi T'E : angulus igitur @ H zquatur [per 8.
prop.]angulo E@r; atque hi anguli funt dein~
ceps. quando autemreta infiftens in retam fe-
cerit angulos deinceps inter fe zquales, reGus
eft uterque =qualium angulorym ;- & re@a in-
fiftens vocatur perpendicularis ad eam in quany

- infiftic. ST :
.. Super datam. igiter- retam'-infinitam A'B, 2
dato punéto T, quod fon eft in eadem, perpen-
dicalaris ducitur T 8. qued erat faciendum.

. .. Prow XIIL THEOR.
St re@a infiftens in re@am faciat angu- -

los ;- vel duos reCos faciet, vel duo-

bus reétis zquales. :
REéta enim quzlibét A B infiftens in re&tam
K\ T4 faciar angulos T B A, ABA:"dico quod
anguli TBA, ABA vel erunt redti, vel duobus
rectis zquales.

"' Si enim angulus rBA z-
"qualis fit angulo ABA, duo
- anguli [ per ro.def. ] erunt
recti. fin minus, ducatur [per
I1. prop, ] a puncto B recta
- BE ad rtctos angulos rete
rA:quarc anguir BR,BBA
funt duo reftl. & quoniam
angulus T BB zquatur duo-

A -

vwe EBA” ai dps Umd TBE, &
EBA 740" s vms TBA, ABE, EBA 6ich iceeh.
weMd e7es 7 vre ABA v s Us-ABE,EBA
im i5%, xgim wesrreiddw i vwe ABT" ai dps yur
vias ai vwo ABA, ABT. To40% mys vme ABE,
EBA, ABT loi 6iciv. ' Snoun 8% xai ai vmo
IBE,EBA 740 mijs avmyys ioms’ i J% 705 otomd
s, % dRAsls €5 T wal al UmpTBE,EBA
@pas s Uwa ABA, ABT inus siciy’ aMe @i
Cwd TBE, EBA 80 g%y 61, xct ai Uzwd
ABA, ABT apa Jvsls oty ims siaw, -
. 05 aw aps wsiw e s063iar Feims yim
viog miy” sya o dpdeks, 7 Juay epdorgs ious =

’“.\Agé‘la.i;é‘“ J‘;Edl. nl - >

U MROTAZIZ D7
Eb aess T i, % 'u’; wess dﬁﬁ_ﬁkd&d,’

do bl pun 6k 'wé auTd pipn 18 e,
ks e anial Suatt 5p9als teds moiedon,

W éudsids taor’) S IAays aiw"}&q o

Hl'as setp Tws eudsice 79 A B, Xt T wE0§ avrh
owpsies 7@ B, d% Gias ai BT, BA, pn

€7} = v pign naipdpas, s SQAs yovies

B “r bus angulis TBA, ABE; fi
addatur communis angulus EB A, anguli TBE,
EBA zquantur tribus angulis TBA, ABE, EBA.
rurfus, cum angulus A B A zquetur angulis duo-
“bus &aBE, EBA; {i communis angulus ABP ad-
datur, anguli ABA, ABT zquabuntur tribus an-
gulis ABE, EBA, ABI. oftenfi autem funt
anguli I'BE, EBA iifdem tribus efle zquales;
& quz eidem =zqualia, funt inter fe =qua-
lia; anguli igitur TBE, EBA zquantur angu-
lis aABA, ABT : fed anguli r BE, EBA funt duo
recti ; idcirco anguli ABA, ABr funt duobus
rechis zquales. ' : )
81 igitar reGa infiftens fuper reltam faciat
angulos ; facict vel duos angulos re&os, vel duo-
bus rectis zquales. quod erat demonftrandum.

. ProwXIV. Tuzox.
Si ad aliquam retam lineam, & ad pun-
&um 1n ea,. Icilv.l_afre_&ae, non a,cil eaf-
- dem partes pofitz,faciant angulosdein-
- ceps duobus rectis ?gales ; iple reGtz
linez in direGum fib1 invicem erunt,
aliquam enim retam lincam A B, & ad

D
A unétum in ea B, dux reétz BT, BA, non
ad ealdem partes pofitz, faciant angulos deinceps
Ca ABT,
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ABT, ABA duobus reltis zquales: dico reftam
BA efle in direCtum re@z T B, ]
_ Sienim BA noa fit in direCtum re&= B, fit
[per 2. poft] BE in direltum re&z re. -

Quoniam igitur refta AB
infihit in re TBE, an-
guli ABr, ABE zquantur
[per 13. prop.] duobus reclis;
funt autem [ex hyp.] anguli
ABr, ABA duobus rettis
zquales : anguli igitur T B A,
A BE xquantur angulis T B4,

A

EUCLIDIS ELEMENTORUM

%as Vwo ABT, A BA dvaw ipdeys ious misiv o)
Myw im éx s0Qdos 3Ty TBy BA, S
. Eigd piésrh BT ¢ 8wl 4B A, s5u Ty
TB ix sddas 1 BE. . AR
” : . Emwgresdea g ABST el
Siter 7l TBE sQigmnwr , o
dgas Um0 ABT, ABE yuwrids
Juriv pSeys iy eiciv:  esi
- % af vme ABL, ABA Jurly
- ogJeys ioy” af dpa imo TBA,
ABE s UmoTBA, ABA
eirt. - xown &ngﬁﬁa . vwo

E -

ABA. communis auferatur B
ABT ; reliquus igitur ABB
wquabitur reliquo ABA, minor majori, quod
fieri non poteft : reta igitur BE non eft in di-
re&tum rectz BI. eodem modo oftendemus, nul-
lam aliam effe preter BA: eft ergo reftars in
direum rectz B A. ' .
Sigitur ad aliquam reftam, & ad punctum
in ea, duz reftz, non ad eafdem partes pofitz,
faciant angulos deinceps duobus rectis zqua-
les; ipfe re@z linex in direftum fibi invicem
crunt. quod erat demonftrandum. .

Pror. XV. THEOR.
Si duz re&z fefe mutuo fecent, angu-
los ad verticem facient inter fe zquales,

UZA refte AB, T A fefe mutuo fecent in

punéto E: dico angulum AET zquari an-
gulo AEB, & angulum rEB zquart angulo
AEA. ‘

Quoniam enim redla
AE infiftic in reélam 1 4,
faciens angulos TEA,
AEA;idcircoanguliTE A,
AEA zquantur | per 13,
prop-] duobus rectis. rur-
fus, quoniam refta A E in-
fifie in reftam A B, fa-
ciensangulos AEA,AEB;
idcirco anguliAEA,AEB
zquantur [per 13. prop.] duobus reflis. often-
fi autem funt angult TEA, AEA zquales
duobus rectis : funt igitur anguli TEA,
AEA zquales angulis AEA, AEB, auferatur
communis angulus A E A ; reliquus igicur TE A
zquatur reliquo BEA. eodem modo demonftra-
bitur angulos I' EB, AEA ellt zquales.

Si igitur duz rectz fefe mutuo fecent, faciunt
angulos ad verticem inter {e zquales. quod erat
demonftrandum, : oo

Corollarium.:

_ Hinc manifeftum eft, quotcunque redtis fefe
mutao fecantibus, angulos ad pun&um fetio-
nis ®quari quatuor rectis, : o

r

A (Y [SEORY

~ ABL, Actmyaps g vwo ABB
Adixa 71 vmre ABA ksw i, % sAdosw T3 pidovs,
omp & adusamy® 8x dpa ¢ S dag e 9
BE 7 BT, cusias 9 defoper, oam 284 dmn
ns @l ¥ B A" i 503 wio; degeésiy AT B TH B AL

Eay dpa wess mvs s03eiee, % TE wEos ALt on=
pasics, Do soéiau, po e T abme pipy el uay,
s Qekns yariog Suris dpdns s miwew, ix -
sbdetass o) amirais ai eilesas, mpedd deitas,

[IPOTAZIS . -

"Edy Vo awFhy muvean SN, Tas A
J -

xopuplo yarias lows dMIAYs TOIMTYaL.

ATO o9 suSdas ol AB, T A muriTwomw e

Aot a7 T E aqpuedor®  Astyw om iy ésiv of L0
vwo AET yaria 4
Ve AEA.

7umd AEB, 19 vwe TEB7q
Emigd eudeia y AE én
- ufsiay 7T A éDegnxs, yu-
‘yiots migows Tis 2o L E A,
AEA" o apa @I TEA,
_AEA yavias duaiy ipéis
- fos eiei, maAw e eofiics
% AE éw viar thd AB
D sPiorxe, yavios midow
o " Tds uwd AEA,AEB ai
aga vx0 AE A, A EB ywrias duay spdecis ioves siciv
Ugefx%m % € ai vwe TEA, AE A Jury'igluis
i ai dpa bmo TEA, AEAT umd AEA,AEB
i sigi. xonq aQupicde n vro AEA, Xoimy aga
5 U3 T EA Aoww? 7 Umo BE A lon 5w, opoleos
dex o), om % ai v7ro TEB, AEA iows doim
Eav dpas J0o suldias mipywonw aMING, TeS
xaras xopulplec yaniog lows aRiIAS Misar. Gwep
s diifas. - ‘ o
. n5ya'pufa._
Ex d vére Qarpor, o % cous
Ssias pywow ARG, Tas meos T
Tivpacyy opJecis i mTETH

S’ Gy s5-
s yaries

S . npd-f




LIBER PRIMUS. a3

fIPOTAZIZ w
Marrss nerydry wis 7 wadopar Sabande -
oM, % CATOS yavie eXgTRN T cITis ¥
axSrTion ,uu'{an isty.

St veiyarsr » ABT, X aowenbiGrSw au-

T8 pia wAleg 1 BT dF » A° Mywiny
dxns ywra, §zw AT A, paler s ixaniegs
% &rns £ omwarior, T 'z TBA, BAT yawiar,

Terpnedo q AT Siya xam » E,C Ay da-

ot § BE Saxbebardw I n Z, € xecddw ™ BE iy

dhnn.

9 EZ, Cim(eixfe 12T, € dpxdah AT
E7w: &v iom 6 0 (90 AE ™

ET, 43BEmEZ, Jiodya Ap

AE, EB dva ¥ TE,E2Z iy ;

weiv, ixarips tavipa, € yo-

¥t AW AEB ywhia TH Uz

ZEL im e, xam xopuPlo

gip: Baers des n AB Paed Th

Pror. XVI. THEOR.
Omnis trianguli uno latere produ@o, an-
gulus exterior major eft utrolibet in-
teriorum & oppofitorum,

SI T wiangulom ABT; & producafur fatus
BT ufque ad A: dico exteriorem anillum
AT & majorem effe utrolibet interiorim & op-

Secctur [per to. prop.] AT bifariam in X, &
duta refta BE producatur ad Z, & ponatur
[ pet 3. prop. ] EZ zqualis reCte BE, & ducatdr
re(ta 2T, & producatur AT ad H,

Quohiam lgtur AE zhua-
z tor reétz Er,& BE re@z E 2,
dt;aeguc AE,EB zquantur dua-
bus I'E, BZ, altera alteri, an-
gulus etiam AEB ]z:qUatlu‘
[per 1§. prop.] angulo ZET;
er: enimpa lemgcem: bafis

AB zquatur [per 4. prop.]

‘pofitorum T BA, BAT.

ZT im i, & n ABE tgiyaney B
ﬂ;;ZEI‘ Yesydive ety ioy, gl
& Masmey yawviak 15 Aoimegs
ywrioys ioy elaw, RaTiow o~
Tiga, U ds o iy wAweg
moTersay’ o ace t5iv 9
Ut BAE 7 UmELZ, palor 3 égiv 4 om ET A
S om ETZ palawapay im ATA 7 im BAE.
Spoias J%, T BT arpndums dxa, daxSmormy €
¢ w0 BFH, 7876w 4 Um AT B, paday xgy ©
vm ABT.

Tarps cog tgryars pias 7w weson-

s, 1 ONTIS YwIia LATIeRs TAY SIS gy

ameairtior peilav 5. omp ides deifay,

nrorazis {.
Har3s rexydry a) Mo yaviy Io SpFay
T iAdowres e, wwvTy peraAauGard vy,

Zra tgiyovoy » ABL" Xiyw on 8 ABT 7gse
y18 af dio yamiay 8o §pSay tAdeseris e,
Wiy pemeraploari Sy,
ExBeCA1Sw 93 4 BT I m A.
Kaiimed teiyars ¥ ABT
tric eiywvian oxs AT A,
palar ici B trns £ am-
varrioy, © vm ABTL. xou
weoxetcdw n oo AT B s
@pa uxs AT A, ATB7 om
ABT, BI'A ualoris eton,
@M @i vz AT A, AT BJYo

bafi zr, & triangulum
ABE zquatur triargulo Z ET,
. . & reliqui anguli reliquis an-
"~ .. gulis 2quancor, alter alteri,
~H guibus zqualia latera fubten-
\ untur : eft igitur angulus
* BA Equalisafigolo Er Z. ma-
Jor autem eft [per 9.ax.] angulus ETa angulo
EtZ: major eft igir angulus ATa angulo
BAE. eodem modo, fi BT fecetar bifiriany, de-
monflrabitur angulum BT H, id cft [per 1§. prop.]
angulum AT a, majorem efle angulo ABT. -

Omnis igitur wianguli uno Jatere produéto,
angulus exterior major eft utrolibet interio-
aum & oppolitoram. quod erat demonftran.

um. :

Pror. XVIL THEOR.
Omnis trianguli duo anguli funt minores
duobus retis, quomodocunque fumpti.

IT triangulum ABT : dico duos angulos
) trianguli ABT, quomodocunque fumptos,
minores ¢{le duobus rectis.
Producatur enim [per 2. poft.] B ad a.

Et quoniam Ara eft éxte-
rior angulus trianguli ABF,
major eft [ per 16. prop. ]
interiore & oppofito A BF.
addatur communis angulus
AT B: anguli igitur AT A,
AT B funt majores angulis
ABr, BrA fed anguli
AT A, AT B zquantur [per

6pJesis ivey stow* @i dpa 70 A r
ABT, BT A dvo 6pFm irde-

@ris an, opoiws J% Jebopdw, om € ai vy BAT,
AT'B Jis 59957 IAdoForis #a , :@l) 7 ai owo
TAB, ABT.

B 13.prop. ] duobus reltis:

anguli 1gitor ABT , BT A
funt minores duobus rectis. codem modo de-
monftrabimus angulos B AT, AT B nnnores eflé

duobus reétis ; itemque angulos F A B,ABI.
D Omurs
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Omnis igitar trianguli duo anguli funt mino-
res duobus rectis, quomodocunque fumpti. quod
erat demonf{trandum. _

Pror. XVIIL. THEOR.
Omnis trianiguli majus latus majorem an-
gulum fubtendit,

S I'T triangulum A Br, habens latus AT ma-
jus latere AB: dico angulum etiam ABr
majorem efle angulo Bra,

Quoniam enim latus A T majus eft latere A B,

natur [ per 3. prop. ] refta Aa zqualis later
‘IA,OB, «& ducatur reta Ba. ;

Etquoniam AAB cit exte-
rior angulus trianguli BAT,
major eft [ per 16. prop. ]
interiore & oppofito AT B.
zqualis autem eft [per 5.
prop.] angulus AAB an-
gulo ABA, quia latus AB
xquatur later1 A A: ideoque

A

EUCLIDIS ELEMENTORUM

Tlavros apa Tevyars ai dvo yaviay dve spday
iAdosoris eiai, mvTn permdapCarsSuas. orwep
tde dufy.

MPOTAZIS w'.
Martds merydry u pelwr mAded T wei-
fova. yaviar " :

Zre ngiyaroy 75 ABT, peora sxom o AT
wAdpgy § AB' Adyw om ng yavia § Ume
ABT pang §5i T umd BT A. /
Exel [.w{m ¢&sw 1 AT 2 AB, xadw ‘ri
AB iony Ad, % emliuyxden BA.
Kati 676 7¢4yiovs  BAT
Suris e ywriay v AAB,
! P\ » \ \ 3
poCar €1 T Cams xai ams-
vav7iov, s uwes ATB. oy
0¢yvms AAB TV Uxb ABA,
ema K wAlex 1 ABTHAA
T Y. ’ o N Ye o
sowio psilwy dpas X, o vd

mal]or eftangulus A Ba an- B
gulo AT B; angulus igitur ABT multo major
elt angulo ATB.
Omnis igitur trianguli majus latus fubtendit
majorem angulum. quod erat demonftrandum.
N .

~ Pror. XIX. THEOR.
Omnis trianguli majori angulo majus la-
tus fubtenditur. '

S IT triangulum ABT, habens angulum ABT
majorem angulo BT A: dico latus AT majus
effe latere AB. a

~ Si enim non fit majus:
latus AT, vel eft zquale
lateri A B, vel ipfo minus.
zquale autem non eft la-
tus AT lateri AB: nam
tum angulus ABL zqua-
Lis effec {per 5. prop.]an-
gulo Ar3. . non eft au-

ABA 7 uzwi ATB mAW
dga 1 uws ABT peila s5i s vws ATB.
Oavris dpa teryers o pelor wadeg ¥ wei-
{ora yoviar (aomives. oeg edes O6i%ay,
MPOTAZIZE 4.

Marts Tecyord "z 2w peillova yaniar »
usiCar TAwes \aTeve. o
Srw Tesyavor o ABT, psilova Sxon i o

< ABT yawviay 745 Um0 BT A® Ayw o7 xai
aAdoes n AT wAgas © AB pailay esiv,

CEL 9D pnt o iom s5w
W AT 70 AB, 1 eAdovors
irn pevsy c¥x tsw 4 AT
TH AB o jcp cy 7§ xak
ywria q uxs ABL 79 Ume
ATB. G éa1d%" Cox dps
irn 5y AT 771 AB. 804

tem zqualis: nec igiwr B -
latus AT lateri AB zquale erit. neque tamen mi-
nus eft latus AT latere AB: tum enim angulus
A BT minor eflet [per 18. prop.] angulo ATB.
at non ¢ft minor : nec igitur latus AT minus erit
latere AB. demonftratum autem eft non cfle
zquale: majus eft igitur latus AT latere AB.
Omnis igitur trianguli majori angulo majus
latus fubtenditur. quod erat demonitrandum.

Pror. XX. THEOR.

Omnis trianguli duo latera funt majora
reliquo, quomodocunque fumpta.

1T enim triangulum ABr : dico trianguli ABT

duo latera, quomodocunque fumpta, ma-

jora effe reliquo; nempe B A, AT latere BI; &
. AB,BT latere AT ; & BT, T A laterc AB.

T pho ¢rdoswy 50 % AT
TH AB® €Adosay gelp av 1 X, ywriay vwe ABL &
Ume ATB. Gox i1 %' CU¥X dpa shdovwy €5iv
1 AT 715 AB. sdeixdn 0%, om &0% iy eqi* pusi-
{ow dpa €sin AT % AB.
\ L4 ’ < \ \ /7

Harros dpa Tesyers vme wlu psilore yor
viav 5 pailor wALes (avmire. owep e
deifay. .

MPOTAZIS .

Marms Terydry of Mo wheexi + Aomns

uellovés war, mivry pevarapubardiduay.
Eer 22p vgiyaner 76 ABT* Myw on ¥ ABT

Texyars ai dvo AL g T Aaimys peiovis

€icy mivTy pamAapoarsiSuay, i pir BA, AT ¢
BI,ai g6 AB,BI P AT, ai J§ B, TA T AB.
Anixda



"LIBER PRIMUS.
AxS® 93 4 BA i w A mpaoy, % xodo

™M LAl nAA, % emlesySwy AT.

Eavi gy irq by A M TH
AL, oy beo o) Yoris o
WG AAT ™ WP AT A*
aM’'y vw BT A yevia Ty
UM AT A palay t55 et
Cavdex 4 uxd BT A s
VI AAT. X ix0 spiym-
vir 43 @ ATB, pilors

\ 1y

Producatur enim latus BA ad punitum &, &
{per 3. prop.] ponatur A A zqualis reltz I'a, &
jungatur AT.

Quoniam jgitur A A

A zqualis eft relle AT, erit
etam [ per §. prop. ] an-
ulus A A T zqualis angu-

fo AT A: et autem [per
9.ax.] angulus BT A ma-
Jor angulo AT 4 ; major
eft igiur angulus Bra
angulo AAP. quoniam

txw s (XY BL A yavias 3

s vxs BAT, vmo J% .

pelove yoriar § palov wrleg avrere, 5

AB agsx s BT égiv pelaw. @ 06 § AB 7s

AR AT iCorts dex ai BA, AT mjs BI.

épsins dy degopsr om ngy ai p30 AB, BT mjs

"T'A paloris 6w @i Ji BI,TA mjs AB,

Harns deg TEFYE ai dve whdpai mis Ao
wus il ovis ir, Wvry pemaplmrisduay. Smp

i dateu. _

MPOTAZIS xa'.

Edv Texydry "6 uds F mhevpar Sm ady
AeexTwr Mo w iy 01705 cusadear @) ou-
safioy ¥ Aoww & resyéry do aAdph
iAgarores p&p 'c'tmj ’ mt’{om N yarlay
ity

/ I Yoyore o3 € ABT I puas T wadpey mis

BT, Yo 7av msggrow Ty B,T, dvo o~
Seoy tams munsiitions ai BA, AT Nya on
ai BA, AT 1@y Aaiwar T8 terydvs ovo wadle
¢ar Tay BA, AT gAdovonss [Sy €, psiora ds
yemiar wfdyun, lu omo BAT 7 ¢ma BAT.
A% 33 yBA I% » E.
Kaj éwei marves Tevyon ai
dvo wMvpai P Aowmys psil ovis
tia’ & ABEdea Terydvs ai

Jvo wAdlpas i AB, AE ThS

BE peilwis s, xowy wese-

icda o EI" ai agss BA, AT

- 7@V BE, ET puilonis ticy, ami= .

etiam triangulum AT B
habet angulum BT A ma.
jorem angulo Ba r,& [per 19,prop.] majorem an-
gulum fubtendit majus latus, laws A B majus
erit latere BI. elt autem recta 4B zqualis la-
teribus AB, AT : majora igitur funt latera B a,
AT latere BT. eodem modo oftendemus latera
A B, BI majora eflc latere TA ; & latera BT, T A
majora latere AB,

Omnis igitur trianguli duo {l::tera, quomodo-

o r

cunque fompta, funt majora reliquo. quod erat
demonitrandum. '

ProP. XXI. THEOR.

Si A terminis unius lateris trianguli duz
re&z intus conftituantur: hz reli-
quis duobus trianguli lateribus mino-
res quidem erunt; majorem vero an-

gulum comprehendent.

TRianguli enim ABT in uno latere Br, }
“terminis B,T', conftitnantr intus duz -
rele Ba, aT: dico reflas Ba, AT minores
eflc duobus reliquis trianguli lateribus B A, AT,
angulum tamen comprehendere BAT majorem
angulo BAT. ,

‘ Producatur enim reta 84
ad pun&um E. ~

Et cum omnis trianguli
duo latera [ per 20. prop. ]
fint majora reliquo : trian-
guli A B E duo latera AB,
A E funt majora lacere BE.
‘communis addatur recta ET':
funt igitor latera B A, A T ma-
jora reétis BB, BN rurfus,

A

Ay, emti & TEA rexyove ai B
Jvo wAdpai wi TE,EA #T A palais s, xom
wgoxtidduy AB aiTE, EBaa7 L A, AB uti-
Coris siow, GRBTBEET ,w'z:es £d'i xInonee ai
BA, AT 2@ dpas @i BA, AT 7 BA, AT il onis tior.

I1 A A I N, $¢ S0I706 TELY N8 §CATOS Yayid
s &Tes xaj amwavior peidow igit & TAE
wpa TEXYEVE | Curos yarie 5 vmd BAT peilan
i B OnLEA. Mg 1w dpas £, ABE 7o
Yere % Sxms ywria 5 oms TEB pdgm t5i 6
UFOBAT, dMd FUmB TEB pudwr ey §
rd BAD' mMw dga i vns BAT peilan igi 4
vre BAT. ' '

T quoniam trianguli T Ea duo
latera T E,E A funt reajora latere I’ A, communis
addatur aB: fpnt igtur re&tz I E, E B majores
retis r' A, AB. ' fed latera BA, AT oftendeban-
tur cffe majora redlis BB, ET: fynt igityr B a,
AT multo majora quam B4, AT. .

" RuRrsus, quoniam angulus, qui extra eft
quemvis triangulym, major - € { per 16.
prop. ] interiore & oppofito; amgnlus BAr,
qui extra eft triangulum TAE, ma)lot cit an-
gulo TEA  eadem de caufa angulus TEB,
qui extra eft triangulum A B E, major eft an-
gulo BAT. oftenfum autem eft angulum BA T
maiorem effe angulo r BB: angulus igitur BAT
multo major eft angulo BAT.

Da Si
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Si igitur 2 terminis unius lateris trianguli
duz retz intus conftitvantur : hz rehiquis
duobus trianguli lateribus funt quidem minores,
angulum vero comprehendunt majorem. quod
erat demonftrandum. :

Pror. XXII ProsL.

E tribus reis, quz tribus rectis datis
funt zquales, triangulum conftituere :
oportet antem duas, utcunque {umptas,
majores efle reliqua.

Int tres datz re&tz A, B, F, quarum duz utcun-

que fumptz fint majores reliqua; nempe A

& B majores quam T, item A & I' majores quam

B, denique B & T majores quam A : oportet &

rectis lineis, zqualibus 1pfis A,B,T, triangulum
conftituere.

Ponatur refta linea
AE,finita quidem ad 4,
infinita vero verfus E ;
& ponatur [per 3.prop.]

a Z zqualis rectz A, &

"EUCLIDIS ELEMENTORUM

Eay deg Texyons ok pas Tan ehdgar S
iy mggrawr dvo ai Wi Crms wsSaay

‘@i ovsmdtioy TGy Aumay ™ Tesysew Jve

ardipar aoxores Oy o, psiCora i yowiar
atixsor. omyp e difau. S

MPOTASIR xB.
Ex teiar ewlsan, o don oy 7esa voqs -
sicwys €0Fsieys, TeiY@IOr CUGHTRTY: et
N s No s Aamns ueiCoras eney
xry perwrdubaropdias.
EZ‘mm ai doJioy Tpiis s0Feiy ai A, B, T,

™ ¢

v ai dvo = Aesmys peeiloves s, wriy
pemAapoariduas, ai ¢85 AB ¥ T, ai JEAT -
TB LinKBT S A di Mk T o ¥
A,B,T Teiywror cosnmeddey.

ExxeicSw s 06i
AE, mmpacudin (W
xam B A, axepos I
xavw 73 E* € xaicdw 14
B0 A ity 9 AZ, e

reéta ZH zqualis retz
B, reftz autem T fit
aqualis HO; & centro

Z, intervallo autem Z 4, .
defcribatur [per 3.poft.]
circulus A K A; & rur-

fus centro H, intervallo A
HO, defcribatur circu- B
lus KA©, & ducanwur T
reftz KZ, KH: dico triangulum KZH, fieri &
tribus liners relis, zqualibus ipfis retis A,B,T.

Quoniam enim pun&um Z eft centrum circuli
AK A, refla Za zqualis et [per 1§. def.] relz
ZK: at 24 zquatur reCte A; recta igitur K2
:ﬂualxseﬁ re&z A, rurfus, quoniam punctum H

centrum circuli AX®, zqualis ¢ft H O reltz
HK: elt autem HO xqualis rette T ; eft igitur
KH zqualis retz I. recte autem B zqualis eft
ZH; tres igitur ree KZ, ZH, HK ®quantur
tribus reclis A, B,T.

E tribus idcirco reltis Kz, ZH, HK, quz tri-
bus daris reclis A, B,T funt zquales, conttitui-
tur triangulum K ZH. quod erat faciendum.

Pror. XXIIL ProsrL.
Ad datam re@am, & ad datum in ea
punctum, dato angulo re@ilineo angu-
lum rectilineum zqualem conftituete.

SIT data re@a linea A B, & in ea datum pun-

&um A, datus autem aogulus reilineus

fit ATE: oportet ad datam retam AB, &

ad datum in e2 pun&um A, dato angulo redi-

}glco ATE zqualem angulum reétilineum con-
tuere. _
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pHa A, E, y;j: wWxSw 5
AE XCx Ty s0dnar, ai T
gow iy T¢41 T A, AE, T'E,
Tefywrey cuvtsTe o AZH,
& irhw € To 1 T A T
AZ, 6 JiTETh AH, % im
7 AETH ZH,

Ewt & ai dvs @i AT,TE
Sves T Z A, AHimy ticw, ixa-
npa sxatipe, € Bdos 4 AE
Bdaei vh ZRizy yowia dpan
o%0 ATE yavia 79 VX0 ZAH
€5 ion.

Dgis &g 77 dodsioy sWisies 73 AB,’:@) 7%
WSS auTH TN T A, ™ o,?lq’-yﬂagc 09~
2dupe T4 oxs ATE ioy yomia sudiygappos
cuvisuty y vwg ZAH. owsp §des minowy,

MPOTAZIZ x.
Edy o meiyare s Mo wAwexs Tays dvai
wAevpals 105 €)Y XRTIORY XTI, Ted
& yariar  yavias usiloa 's'x;; ud
F oy obYuan aReerodplers & ho Baon
s Bdavas ueiCon e

Ezru dbo refyama m ABT, AEZ, mis Jbo
wAdopgs wis AB, AT wqs dua wALpdis
T AE, AZ ims Exorm, ixanipay ixatipe, Tid y3p
AB T AE, 7lo J¢ AT 7% AZ, yoria 5 1 omd
BAT yaviog vx0 EAZ psidam $50° Myw o7 X,
Baais 1 BI Pdaras = EZ paslow s5ir.
E7sio0 pailwyssivy
Um0 BAT yuwia T vxo
EAZ yoviss, sunseitoo
wess 11 AE ek, xgj
TO WS auTy onpsiw ;
76 A, T) vmd BAT yo-
¥iz izn § VACEAR' X
xeicSw imrnipa Tay AT,
AZim i AH, xgj twe= B— r
{ewxdumer ai HE, ZH, .
E®& 3y in sty 9 (00 ABTH AE, 4 J§ AT 74
AM, ddo Iy ai BA, AT Jusi mjs EA, AH iy
tich, DuwTips SXLTL, X YaNis 1§ Va0 BAT ya-
via T vz EAH iy s5i° Pdais dpa 7 BT PBedoy
TN EBgw ion. mAw, s70 oy i 4 AH HAZ,
Tnlt's'\n @v ya!IfL ﬁ‘ uro AZH yavia 77 Uwo AHZ'
puar aps n v AZH 7 vwe EHZ, MR dpa
47 S5 % vxd EZH 7 o EBZ. % iwa reie
yeniy isr 76 EZH, milora Sxo 7 vae EZH
yovier % vxo ERZ' owd ¢ 10 uail{ore yomian
o il 7Adeg vmmive  paidon deas TALpa
MEBMSEZ, i Jif R TBI peior dga €
3y BL s EZ.

X7
Sumantur in utraque reta r'a, 'S pundla
. qualibet AE, & ducatur reta
6 E: & & tribus redtis lineis,
quz zquales fint tribus r a,
AE, T E, conftituatur [per 22.
prop.] triangulum AZH; ita
utr & zquetur refte A Z, reta
autem TE rete AH, rella
denique ABrefke ZH, - -
Quoniam igitr duz refte
AT,I'E zquantar duabus re.
&is ZA, AH, altera alteri,
& bafis A B zquatur baft
ZH; angulus AT B [ per
8. prop. ] zqualis eft angulo
ZAH

Ad datam igitor re€tam linkam AB, & ad
datum in ea punftum A, dato angulo redlilineo
ArE conftitvitur zqualis angulus reilineus
ZAH. quod erat faciendum. - -

A

Pror. XXIV. Tnxc;n.

§1 duo triangula habeant duo latera duo-
bus lateribus zqualia, alterum al-
terl; angulum autem angulo majo-
rem, qui ab zqualibus re¢tis compre-
henditur : etiam bafim bafi majorem
habebunt. ’

Int duo triangula ABT, A EZ, quz duo la-
tera AB, AT duobus latertbus A E, A Z ha-
bent zqualia, alteram alteri, latus nempe A B
lateri A B, atque latus AT latert AZ ; angulus
autem B AT fit major angulo EAZ: dico bafim
BT majorem efle bafi BZ. ‘
. . Quoniam enim an-
gulus BAT major eft
angulo‘[ EazZ, confti-
tuatar [ per 23. prop.
ad re&argzc AE, P&Pa
punétum in ez A, an-
gulus EA Hzqualis an-
gulo BAT: ponaturqué
AH [ per 3. prop. ]
zqualis alterutr: rectas
. rum &T, A Z, &ducan-
tur HE, ZH. :

. Itaque quopiam. A B zquatur reflz AR, &
refta AT refle AH, dux reftz BA, AT zquan-
tur duabus B A, 4 H, altera alteri, & angulusBA T
zquatar [per conftruct.] anghlo B-AH: bafis igi-
tur BT zqualis erit [ per 4. px:‘}{.] bafi EH.
rurfus, quoniam AH zqualis refle Az,
& angulus AZH eft [per 5. prop.} qualis an-
gulo AHZ ; major erit A ZH angulo EH Z, mul-
toque igitur mejor erit angulus EZH angulo
EHZ. -&quoniam triangulum EZH habet angu-
lum E Z H majorem angulo EHZ ; majorem au-
tem angulum [per 19. prop.] majus latus fub-
tendit: eft latus EH majus laterc EZ, verum EH
zquale eft [ per conltruct.] lateri Br; itaque
1aws Br majos eft lawre B Z.

D3 Si:
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- St igitur duo trian?pla habeant duo latera
duobus lateribus zqualia, alterum alteri; an-
gelum autem habeant angulo majorem, qui ab
zqualibus redtis comprehenditur : etiam bafim
bafi majorem habebunt. quod erat demon-
ftrandum. .
Pror. XXV. THEOR.
Si duo triangula habeant duo latera duo-
" bus lateribus zqualia, alterum alteri;
bafim autem habeant bafi majorem:
" habebunt etiam angulum majorem an-

 qui ab zqualibus redtis compre-

enditur.

SInt duo triatigula ABT, AEZ, quz habent
duo latera A B, AT zqualia duobus lateribus

AE, AZ, alicrum alteri, latus quidem AB laceri
AaE, & latus AT lateri A Z; balis autem Br fit
major bai EZ: dicoangulum BAT majorem effe
angulo EAZ.

A

Si enim non fit ma- -
Jor, vel eft zqualis ei,
vel minor. zqualis au-
tem non eft angulus
BArangulo EaZ, fic
enim eflet [per 4.prop.]
bafis Br zqualis bafi EZ:
non eft autem ; angu-
lus igitur BAT non eft
xqualis angulo EA Z.
fed neque minor, fic z
enim cllet [per 24.prop.] bafis Br minorbafiEz:
atqui non elt; angulus igitur BAT non eft mi-
nor angulo EAZ. oftenfum autem eft eum
non ellc zqualem: major eft igitur angulus
BAT anguloEA Z.

Si igitur duo triangula habeant duo latera
duobus lateribus zqualia, alterum alteri ; bafim
autem habeant bali majorem: habebunt etiam
angulum majorem angulo, qui ab zqualibus rectis
comprehendutur. quod erat demonitrandum.

. Prxor, XXVI. THEOR.

Si duo triangula duos angulos' duobus
angulis &quales habeant, alterum al-
teri, unumque fatus uni lateri 2quale;
vel quod equalibus adjacet angulis,
vel quod uni mm angulorum
fubtenditur : & reliqua latera reliquis
lateribus ®qualia, alterum alteri, &
reliquum angulum reliquo angulo -
qualem habebunt. : :

Int doo triangala ABF, AEZ, quz duos an-
los ABT,BT A duobus angulisaEZ,E2 A
zquales habent, alcerum “alteri, angulum feili-
cct ABT xqualem angulo A EZ, angulum vero
BrA angulo Eza: habeatit'autem & unum
latus uni lateri zquale; & primum, quod zqua-
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libus adjacetangulis, latus nempe B Jateri BZ:
dico & reliqua latera reliquis lateribus zqualia
habere; alterum alteri ; latus fcilicer A B lateri
AE, & latus AT later1 A Z, & reliquum angu-
lum BAT reliquo angulo EaZ '

St enim latus A B fit inzquale lateri A B, eo
rum alterum erit majus. it AB majus, & po-
natur [per 3.prop.] HB refta zqualis lateri A By
& ducatur HT. -

Quoniam igitur latus BH 2quale et lateri A B,
latus autem Br lateri EZ, duo nempe latera BH, BT
zqualia duobus aE, BEZ, alterum alteri, &

~angulus HBT zqualis eft angulo AEZ: bafis

igitur HT xquatur [ per 4. prop.] bafi az, &

triangulum HT B-xquabitur triangulo ARz &

reliqui anguli reliquis angulis zquabuntar, alter

alteri, quibus zqualia latera fubtenduntur: eft

: igitur angulus HT B

A zqualis angulo AZ R

angulusautem AZE po-

nitur  zqualis angulo

Bra: eft igitur an-

gulus BT H £qualisan-

gulo Br A, mmor ma-

Jori, quod fieri non

potcft. non eft igitur

latus AB jnequale la-

Zz teri aE: ergo eft -

quale. eft autem BT

latus zquale lateri E Z, atque duo laters AB, BT

zquantur duobus AE, E Z, alterum alteri, &

angulus ABT zquatur angulo AB2: bafis igi-

tr AT [per 4. prop.] zquawr bafi a2, &

reliquus angulus BAT zquatur reliquo an-
gulo EAZ. -

Qu 1~ & rorfum, fint latera quz =qualibus
angulis fubtenduntur zqualia, latus {cilicet A B
lateri aE: dico rurfus, quod & reliqua latera
reliquis lateribus zquabuntur, némpe AT la-
teri a2, & Br lateri EZ; & reliquus etiam
angulus BAT xquabitur reliquo angulo Ea Z,

St enim inzquale fit latus BT lateri EZ, eo:
rum alteram majus erit. fir (fi fieri poteft )
BI majus, ponawrque [ per 3.iprop.] B@
zquale lateri E2, & ducaur AQ@. - .
- Et quoniam ‘,fat'us BO zquale eft lateri
E'Z, & latus A B lateri AE, duo nenipe latera
A B, B® xqualia duobus A E, E Z, alterum al-
tert, & angulos comprehendunt zguales : ba-
fis igitur A® [per 4. prop.] zquatwur hafi &z,
& triangulum A B @ zquatur triangulo AR Z,
& reliqui anguli reliquis anqulis zquabuntur,
alter altert, quibus ®qualia latera fubtendun--
tur ; angulus 1gitur BO A zquatur angulo EZ 4,
fed [ex hyp.] angulus EZA xqualis cft angulo
BrA: eft igitur B@ A angulus zqualisangulo BT A;
triangull nempe AT © cxterior angulus BOA
wqualis interiori & oppolito BT A, quod [ per
16. prop.] fiert non potcft ; latus igitur BT non
eft inxquale lateri B z, igitur zqoale. eft autem
A B zquale lateri A B ; duo idcirco lat¢ra A B, BT
zquantor duobus lateribns AE, EZ, alterum al-
tert,& comprehendunrangulos £qaales: bafis igi
tur AT [per 4.prop.] mquatur bafia z; & triarrlgu:

um-
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lom ABT equatur triangulo A BZ, & reliquus
angulus B AT zquatur reliquo EA Z.

Si igitur duo triangula duos angulos duobus
angulis habeant zquales, alterum alteri, unum-
que latus uni lateri ®quale ; vel quod zqualibus
adjacet angulis , vel quod uni zqualium an-

orum fubtenditur : 1: reliqua latera reliquis
fueribus xqualia, alterum alteri, & reliquum an-
gulum reliquo angulo @qualem habebunt. quod
crat demonltrandum.

Pror. XXVIIL TuEOR.

Si in duas re@as lineas re@a linea in-
cidens alternos angulos inter fe &qua-
les fecerit, parallele erunt re& linee.

N duas enim retas lincas AB, ra reéta linea

EZ incidens alternos angulos AEZ, BZA

. zquales inter fe faciat: dico re€tam lineam A B
rectz r A parallelam effe.

Si enim non eft parallela,

produélz AB, T3, velad

partes BA convenient, vel 4

EUCLIDIS ELEMENTORUM
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Ei 93 pa, Oxbamsiduay
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ad partes AT. producan-
tur, conveniantque ad par-
tes B A in punélo H.

Jam, angulus ARZ, qui T / <
extra eft triangulum EHZ,
major eft [ per 16. prop. ] interiore & oppofito
BZH: fed g {ex hyp.] zqualis, quod fieri non
poteft: non igitur A B, T A, produle ad par-
tes BA, convenient. fimiliter demonftrabitur
neque convenire ad partes Al': quz verp in
neutras partes conveniunt, funt [per 35. def.]
inter fe parallelz; parallela igitur eft A B
ipli r A o

Quare fi in duas reas lineas reta linca in-
cidens alternos angulos inter fe zquales fecerit,
re&z linez erunt parallelx. quod erat demon-
ftrandum.

Pror. XXVII1I. THEOR.

Si in duas reGas lineas re&a linea inci-
~ dens exteriorem angulum interiori &
oppofito & ad eafdem partes zqualem
fecerit; vel interiores & ad ealdem
" partes duobus re@is zquales: rectz
" linez erunt inter fe parallelz.
N duas enim reftas lineas AB, T a refla li-
nea EZ incidens exteriorem angulum EHB
interiari & oppofito & ad eafdem partes HO A
zqualem faciat; vel interiores & af eafdem par-
tes BHO, HO A duobus reélis zquales : dico
reftam lincam A B reéle T A parallelam efle.
Quoniam enim E H B angulus zqualis cft an-
gulo He A, angulus autem EH B zqualis [per 15.
prop.] angulo AH@; erit & angulus AH®
angulo H @ A zqualis: & funt alterni; paral-
lela igitur eft [per 2. prop.] ABipfiT &,
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ioms® Myw om @IS éswn ABTHT A,
Ewei 5 im ssw o ume EHB 77 U HO A, )hd
% 90 EHB 17 uwo AH® i iy, € 1 vwo AHG
dgct 77 Vme HOA s iy Xl ctow aMdf e
paRnAes dex isin g ABTAT A, L
: NMAAIN




LIBER PRIMUS - .

IDAAIN,tavi i vrs BHO, HO A ddow 4925
i eioiv, a0t 0% % i vmo AHO, BHO Jurly dg-
~ - « ¥ W\ ’
Seers s029® i apx uwe AHO, E

BHO T vxo BHO, HOA imy
A H

sgi. xomy aPnpnda n vwo
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Rursus, quoniam anguli BH@,116 a duo-
bus rectis funt’ equales, & funt [per13. prop.]
H .. AH©, BH®@ zquales duohus
.- weétis : erunt anguli ARG,
““'BH® angulls FH®, HEA
R. .xquales. communis aufeyatur

bt

e

BHe, Aum dpa 9 w0 AHO
i\am"n; T3 vwo HO A sswviy® Xeti
] Ey“mdl,i' gc rnq’ v

" 'BHO, reliquus igitur AHO
reft zqualis reliquo He A ; &

Sy AB ™LA ' ©

Ecty et i Jv0 03wtag 5o~
S tpurrileon Tli Sxrcs yo-
viay T Ervos % anwvarioy % Jrim auns pipy irlw
miTly 0 s Eavos X i T awrd pien durw ipSolys
Tms®  DeRIAY towny @i s09da, dmp e
dafas, - -

~ TIPOTAIIZ Af.
H s ™5 @QOpMiAYs wYdas edFaa 1u-
- mYon o5 T AMAE yarias iews aMi-

Ay WG, X, TIL 9L TDS T 4rT08 ) AVl

iy %, 630 T awl whpn (okew, %, Tels TS

% 60 vd awrd pipn Svodr 5pYuys lows.
Elz X a@DaMres s63etog mis AB T A s0=
A~ Seia cpmlita § EZ® Aty 0w mis 7 Evai
Aaf ywrics mis txa AHO, HO A imes miet, X T
Cios yuviay T8 Umd EHB THivTos % dmmavnoy
%, €70 T ami pign T vre HO A ialw, xgy mis Er
705 € €71 7 avra pesy mis uwo BHO, HOA dv-
o f%s imes. -

Ei99 ariars éqwn vmd AHO TH e HO A, pia
aura pslwy tsiy. tw pelon v urs AH®.
i ,u::fg:@v E?;r .v}_ L\'m AH 0‘13‘,61; !-{O\A, 90
woyTreedw 9 @0 BHO' af agx wv AH®,
BHOT vm BHO, HO A uelovis elaw. aMa X, ai
Um AH®, BHO duow 6¢Sus iomy esziv” %, cti e
vmd BHO, HOA dio pSav
SAdoseris e, ai dian’ ihac-
aave 1 o Sy EnGamipduey
s amesgoy oopumAsow ai gpa A

N
N

" funcalterni: ergo AB iﬁ)ﬁ ra
[per 27. prop) ¢It parallela,
Si igitur in dugs reftas reCta

linea 1ncidens exteriorem an-

gulum interiori & oppofito & ad eafdem partes
zqualem fecerit ; vel interiores & ad cafdem par-
tes duobus rectis 2quales: reétx Linez erunt in-

- ter fe parallelz. quod erat demonftrandum,

Pror. XXIX. Tueor.
In parallelas reGtas lineas recta linea in-
cidens & alternos angulos inter fe
®quales, & exteriorem interiori & op-
pofito & ad 'cafdenlxafartes zqualem,
& interiores & ad ealdem partes duo-
bus rectis zquales efficit. .

N parallelas enim reftas lincas AB, £ A refta
I linez incidat EZ: dico illam a?'ze‘m‘osvangu;
los AHO, HO A inter fe mquates: etlicere, &
exteriorem EH, B interiori & oppelito & ad caf-
dem partes H@ & zqualem, & inwriores' &
ad cafdem parics BHO, H@a duobus rectis
#quales.

Si enim inzqualis eft AH®© ipli H® &, unind
ipforum major ¢lt. .fit major AHA. & quonipm

¥ _.angulus AH© major cft angulo He A, commy-

nis apponatur BH O : angult 1gicur AHO,BH @
angulis BHO, HOA majores funt.  fed anguli
AH®,BHO funt [per 13. prop.] zquales duo-
bus rectis : ergo BH©, H@A angult funt duoe
bus reftis minores. qux vero

A minoribus, quam funt duo
retti, in infinitum producuatur
reéte linex [perr1.ax.) inter fo

- convenient : ergo rettz linea

£

AB, T A Sxbamordueu #s amd-
pov WERITEITY. & ovpmTsa

AB,T A in infimtum produche
convenient inter fe. atqui non

J:E,.‘ngi'n; g ’/’),\,“,a"fr&;. r
L mOnetdry” BX Ox aviovs 5w 1

Um0 AHO THUmo HO A, i dpate

AAAA 40Xy AHO T7 oo EHBisw iy X, 9
Vx> EHB dpa 7 vme HO A s oy, N

KOINH wtsoxeiddw 4 vxo BHO' ai deg v
EHB, BHO ¥ 072 BHO, HO A imy eisiv. aRa
ai U7 EHB, BH® Jurw ipJoys iong eiori® X, af Urd
BH O, HO A apgz Jurw isdoys iray diciv.

H dpa a5 mis @Damirgs ebFeiots 10394 tu
mAso T T craXal ywriasims aMirus mic,
xg) Tl Cumas T Crms Kgy amerantiov nai I 2
awta pim ichw, »ai ras tyns xai I Ta avra
wipn dve dgSots Soms, omap €0es deifou

Y 2  Cconveniunt, cum paralielz po-
\ nantur: non igitur ‘inequalis
VA elt AHo argulusanguloH® &,

1deo zqualis.

ANGurus auteh AH® 2qualiseft [per 15.
prop-] angulo EHB: ergo & EHBpliHO A -,
qualis erit. oo T

'CommMunNTIs apponatur BR @: anguli igitur
EHB, BHO funt zquales angulis BH®, HO A,
fed EH B, BHO zquales funt [ per 13. prop. ]
duobus rectis: ergo & BHO, HOs duogm
rectis ®quales erunt, '

In parallelas igitut rectas lineas re@ta linea ine
cidens & alternos angilos inter fe equales, & exs
terioreny interior: & oppolito & ad ealdem parces
wqualem, & mueriores & ad eafdetn partés duobus
rectis zquales efficit. quod eratdemonitrandum,

E PROP.
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‘ Px'or. XXX. THEOR., .,
Quee eidem retz lincx funt parallele
_ & inter fe funt parallele.

S IT utraque ipfarum AB, T Aipfi EZ paral-
fela: dico & ABipfira’ parallelam cffe.
, Incidat enim in xpfas refta lmea HK

Et uoniam in parallelas
ineas AB, EZ refta -

EUCLIDIS ELEMENTORUM

., TIPOTAZIZ X
Al 7 ety eFie DM G aMIAYS
tiol W&Mﬂw. ' ‘

Srw sxmrpa 'r AB TA ™EZ 'AMMS'
Myw on xm ] AB 'rn I‘Aeq't § 05,
Epmrilite 5 as avras wSms A HK.
Kai swa o5 angs

edsie Tas AB,EZ e0Fea

lm& HK mc1d1t angulus
AHO [per 21 prop ﬁanc

ipminluxey 9 HK, iy aeg 4
v AHO 7§ RO HO Z, 73~

Floaez eft zqualss. ror-
quomam in parallelas E
reclas lineas Bz, ra refta

Z A, em s Tas GREMIALS
o5 Tas EZ,T A s0dca

linea incidit HK, zquahs eft
H@O Zangulus [per:. rop.]
angulo HK A. “bftenfus an-
tem eft & angulus AHK an-
gulo HOZ zqualis: ergo & AHK 1pﬁ HKA
nalis erit; & funt alterni: parallela igitur .
AB [per 29. prop.] ipfi I A
: Erﬁ_ uz eidem redtz linez funt parallelze &
:lntcr unt pmllclz quod erat demonﬁran-
um.

Pror. XXXI. ProsL
Per datum pun@um, datz reGz linez
pa.rallelam re&am lineam ducere.

S IT datum quldem puntum A, data vero
refla linea BT : oportet, per A pun&um, 1pfi
BT reftz linez parallelam retam lineam ducere.

Sumatur in BT quodvis
puntum 4, & jungaur As; E

N épm’ﬁwm " HE, fa,&,—\wé
vFo HOZ 'n| vrs HK A,
( eJ‘axﬁyg wnum AHK-m
o H@Z ion* xa.; 11 vre AHK “6“ -rn vre
HK A ésiv lo” nati gy oAl @HgMnhes dps
fsw " AB -rn T A,
Al “@“’ 'rn avTy eu9m @%}»\.’MM Xeth R\
Nus digi @PogMnhor, ompides dafeys

MMPOTAZIZ Adl
Am. T HoJevrus onuad, TH J‘o?mm whie m-
esMmnoy e5iar Jeapuds @ ayayes

Ezru » ,u&uJ‘oStv oy psior 70 A1) 3 JoSéions et
Yea 4 B J«J’n,ﬁ}ya’ Aayfmx, 'rn rs

esia aDgMarer sodaar gpapulo ayepiy.
E;M@Sa JZi+ BU 'wxov
A _ Z mudor » A, xdi sm{euz&a 1

conftitoaturg; [per 23. pro ]
ad reftam lineam Anp&pd
puntum in ipfa A angulo
AAT zqualis angulus AAE;

AN xai ms;uru wex 'r’l
AA euS'mc, xau 'rw wa; aw‘m
oy,.mw 'rwA 'rn Ume AAT 'ywmc

& in diretum ipfi E A recta 3 A
linea A z producatur.

Quoniam igitur in duas rectas lineas BT, E Z
reta linea A A incidens alternos angulos EAA,
AAT inter fc xquales efficit, E2 lph BT [per

27, prop. ] parallela erit.

Per datum igitur punfum A, date retz li-
nez BI parallela ducta eft refta linea EAZ.
quod erat fac1cndum

I’xor. XXXII. THEOR.

Omnis tnanguh uno latere produo,

extenor angplus duobus interioribus

& oppofitis et zqualis; & trianguli

tres interiores anguli duobus re&xs
funt &quales. :

SIT triangulum A BT, & unum ipfius latus
BT producatur in a: dico angulum exte-
riorem A rA duobus interioribus & oppofitis
TAB, ABr zqualem ofle; & trianguli tres in-

™ o ’1 vre AAE' 50%&@)\’109'&
£r ewmx'f AEevdéa vy AZ,
Kai s7es e1s dvo solletot Tas BT, EZ suSma € e
Moz 1} AA Tas &raRal ywmt; Tds Um0 EA \ 4,
A A T iots a-))w)\m; AEMiNKE, wue;zmxko; a.gas
f.;w n EZ 'rn BT.
A & 3oSirns aga mz/ms g AT J‘o_9m~>, w-
Jeiee 73 BT smegMphos waa seappn yxmy g
EAZ. ameg ides mma'm.

MPOTAZIZ Ag. |
[Mar7os Tesydry guas ¥ aApar wegoexlane
Sions, % Sxvos yovia Sva Tajs bTis G
Aoy tom ‘10 % @i byTds T 1Ay G-
v Tpeis Jniey duoir opYas iony eiatr.
Ezm frg;ymav 70 ABT, xai wegaszeCAqufa
awrsfua. m\d;pw ” BI‘ cm 70 A° Aiyw on

9 EXT0S 7:ma ” um ATAmici Tl ¥ cno;

xal @mwvarmicy mys vz L AB, ABT" xai ai rros
- g
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& rpvycvs vees yoviau, aivwo ABI,BL A,T AB
Juaw 6pJeys iory etow,

Hxbw 99, hd ¥ T oqpuess,
4 AB e0Jtia amegMydos
5 L'E.

Kai 676t amegRaAss s
1 AB 73 T E, X, éfs amas du
wiAwxey § AT ai eraaf
Yyavias ai vro BAT, ATE

A

13
teriores angulos ABI,BI A, T AB duobus redtis
elle zquales. ~

a Ducatur enim, per puns
um T, [per 31. prop.] ipfi
AB recle parallelar B

Et quoniam AB ipfirs
parallelaelt, & in 1pfas in-
cidit Ar: alerni anguli
BAT,ATE [per 29. prop.]

foy aRdAus s, wAn, B
7 mre;'h?\q)\o'; E-ﬂnf AB f:ﬁ
T'E, %, eis avmas spmifluxe so3ad § BA® f Cxng
yovia § omo ET A lm tci T ¢y € amwarior 7
vxo ABT. ¢0ex3y 3% nomd ATE 7% uso BAT
Trn* oAy dea n vwd AT A Cxras yavia iy e5i
Jdua ¥ aims € ammarno T vwo BAT, ABT.
KOINH mgooxciFa 1 omd ATB® ai dpd umd ATA,
ATB 7¢i0i 7gs vwe ABT, BT A, TAB ioy esow.
@M’ ai om0 AT A, AT B Juaw p%kis ioey eioi” xgy
ai vz AT B, TBA, T A B apa duriy oJnfs ivay esan.
Darros dpa Tecydns pids T wAper eeoex-
G %uions, % cntos yama dvai mys er7cs X ams-
yarTior i £54° % @i £yres ¥ erydvs Teds yamios
dvaly igSdis iy eiciv. smspides dafey.

MPOTAZIZE AY.
A; s 15 T ) REMANYs 6H T awTd
papn "Galdryrivoy ey, ¥ Ty oy

7% 5 @PEMA ciar,
EETW ity % mapd Ryhos @i AB, T A, ngj
- Wnl&qvﬂrwm auTis €7 T8 auTa F‘pﬂ §0-
SQéaai AT, BA* My on € ai AT, BA iy xgy
Wi etow. ,
Emledxdw pp 1 BT,
Kai e 76s supd AnAds 6510y

inter fe zquales funt. rur-
fus, quoniam A B parallela
eftipfi r E, & in 1pfas in-
cidit relta linea Ba: exterior angulusEr A in-
teriori & oppofito ABT eft Zqualis. oftenfus
autem eft angulus AT E zqualis angulo BAT:
guare totus AT A exterior angulus zqualis eft
uobus interioribus & oppofitis BAT, ABT.

Co m m uN1saddatur ArB : angul igitur AT,
AT B tribus ABT, BT A, T AB funt zquales. fc
[ per13. prop.] anguli AT A, ATB funt zqua-
les duobus retis: ergo & AT B,r BA,T AB duo-
bus rectis funt zquales. .

Omnis igitur trianguli uno latere produéto,
exterior angulus duobus interioribus & oppofi-
tis eft zqualis ; & trianguli tres interiores an-
guli duobus retis funt zquales. " quod erat de-
monftrandum. .

I A

~ Pror. XXXIIL THEOR.
Quz xzquales & parallelas ad eafdem par-~
tes conjungunt re&z linez, ipfz etiam
~ funt 2quales & parallelz.

‘Slnt zquales & parallele AB,Ta, & ipfas
conjungant ‘ad eafdem partes refte linez
A{’ BA: dico AT, BA zquales & parallelas
efle.

Jungatur enim BT,

Et quoniam AB parallels
A eftipfi ra, & in 1pfas in-

ABTAT A, X 65 avras sp~
miAwxe § BL* ai traRal
Yyawyius ai Uwo ABT, BT A
iy aMAus egi. xgy swe
o i})niAB rff[‘A,sz;, Ji
9 BT, 3ve S ai AB, BT Juri

cidit BT alterni anguli A BT,
BT A [ per2g. prop. ] qua-
les funt. rurfus,quoniam AB
eft zqualis ra, communis
autemBr, duz AB, BT dua-

mys T A, BT ausici, € yam A
via # v7o ABT yawria 7™ vwo BT A i esir Pa-
o5 apa § AT Lo r:ﬁBAe’s'\:yfa'ﬂ, (70 ABL TeA-
yayor 7 BT A wesywveo ioow 55, gj ai Aosmsi yu-
vicu Tys Nosmag)s ‘yaviys iowy Eovmy, ikaTipe e
aipats VP as ai icas wADgas vTHvETw” TN dpt
A Um0 AT B ywria 74 oo T BA. % sk s do si-
G6ias ms AT, BA e0Stia sumnlsme n BT tas
v Aol yaric ®is uwe AT B,T'BAisws aMAAaus
wEMinkir wmpaRles aga ssy f AT T4 BA,
sduxdn \ avry % ion.

Ai dpa Tas ions T X wupaRIAgs I Td avTe
pim Il dryrsoas sifsiay, % abmy ivad T xai
WA} sicwy. owep 065 Osikay.

bus ra, Br funt zquales;
& angulus A BT zqualis an-
gulo Bra: bafis igitur AT [per 4. prop] bafi
B A eft zqualls, wangulumque ABT zquale
triangulo Br a, & reliqui anguli reliquis an-
ulis =quales erunt, alter alcer1, quibus zqualia
atera {ubtenduntur : ergo angulus ATB an-
ulo rBa cft zqualis. & quoniam in duas re-
étas lineas AT, BA refta BT incidens alter-
nos angulos AT B, T'BA zquales inter fe effi-
cit: parallela eft [ per 277. prop.] AT ipfi By
oftenfa autem eft & cidem zquals.

r

Quz igitur equales & parallelas ad eafden
partes conjungunt retz linex, ipfz etiam funt
zquales & parallele. quod erat demonftran-

dum.
E 2 PROP.
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Propr. XXXIV. THEOR.
Parallelogrammorum {patiorum tam la-
' ;tera oppofita-quam anguli oppofiti in-
ter fe £quantur; & ‘4lla diameter bifa-
. riam fécat. - -

IT parallelogrammum AT AB, ‘ejus auteny
diamgter BT : dico Ar A B parallelogramut
afera oppofna & angulos op

xquari, & diametrum BT ipfam bifariam fecate.

- 'Quoniam_enim parallela eft ABiplira, &
in ipfas incidit reta linea BT; angult alterni
ABT, BT A [per 29. prop.], inter fe funt zqua-
les. rurfus, quoniam AT ipli BA parallela eft,
& in ipfasincidit Br, alterni anguli AT B,rBA
funt inter fe zquales: duo igitur triangula {unt

BT, T'BA, quz duos angulos ABT, BT A duo-
bus angulis Br A, rBaA xquales habent, alte-
nim alter1; & uwnum latus :
uni lateri zquale, quod -

ofitos mter fe

EUCLIDIS. ELEMENTORUM

MPOTAXIS A,
T&r @DgMIAC)EL et YW ey ey L TEvoLyTION
TAwexi T8 G yariy iy AMIAYS cior,
;G n NAueTess T é\’xz TeLevese '
/ . ’
. , : . RN
EZﬂa mepu R Noggappoy o AT A B, ddpereos
5 awid 4 BT Aeyw i AT AB zmpaRn o=
gecutpes i cowevasTioy AL T8 Xk yaviau irak
aRmrreus 6ici, € 4 BT Napuereos awto Jya munds
E7e: 93 smpdRy)es €sw 4 AB T T A, Xeti eig
L RN Y r s~ ¢ P \ y
awras cumiwrer 0 Jeicn B aicramal yuwria
ai vme ABT, BT A ivas aXiAays sigh,  wuda,
e el mepd Rnog sswn AT 5 BA, xai tis ave
Tas spmidaxe f BL, ai eraRal yoriy ai
vwe ATB, TBA igwt aldvidus doi® dve Jy
TeAywra i51 T ABT, TBA Tds dlo ywrios Tag
A vwe ABT, BT A Jvas T vmg

qualibus adjacet angulis, u-
trique commune BI: ergo
‘& reliqua latera [ per 26.
prop.] reliquis lateribus z-
qualia habebunt , alterum

BT A, T B A ions exovms, exa
Ty XTI Pa,Kdts phiots TAL
pav T piee wASpat icky, T
7ecs F iouss yoviais, ko
aurz:'y 7w BT xdi Tas Aok~

alteri, & reliquum angulum
reliquo angolo =zqualem:- -- =
zquale’ igitur eft latus quidem AB lateri T4,
fatas vero AT ipfi BA, & angulus BAT an-
?ulo Bar. & quoniam angulus ABT eft zqua-
1s angulo Bra, & angulus T Ba angulo ATB:
erit totus angulus ABA zqualis tot1 ATA.
oftenfus autem eft & angulus BAT angulo
BAT zqualis. . |
* Panallelogrammorum igiwr Thatiorum latera
oppofita & anguli oppofiti inter fe zquantur.
Dico etuam diamegrum eas bifariam fecare;
quoniam enim =zqualis eft AB ipfi T4, com-
munis autem BT ; duz AB, BT ducbus AT, TB
funt zquales, altcra alteri, & angulus ABT =-
quals eft ‘angulo Bra: bafis igicur AT [per 4.
rop.] bafi Ba zqualis eft, 1deoque triangu-
ABT triangulo BT & zquale’erit.
Ergo diamgter BT paralielogratymum AT A8
hifariam fecat. quod erat demonitrandum.

Prov. XXXV. THFOR.

Parallelogramma, fuper eadem bafi & in-

eifdem parallelis conftituta, inter fe
funt 2qualia.

t

SInt parallclogramma ABra, EBrz fuper

cadem bafi Br & in eifdem parallelis A Z,
BT conftituta : dico ABT A parallelogrammum
E BT Z parallelogrammo efle zquale.

Quoniam enim parailelogrammume(t A BT a,
Aa[per 34. prop.] zqualiselt BI. edem quo-
que ratione & E Z eft zqualis BT : quare & Aa
zqualis erit EZ, & communis AE: tota igitur
AE o1 & Z [per 2. ax.] eft zqualis. eft autem

mis dpa wApds THs Aow
. TS i00S EEH, $XATIpAY EXatm
pat, kets T Aoirle yaviay T Aosm yavia® irn
dpay Su ABm&(JpoQT:iPA, 7 j AT r?BA, RS -
W oo B AT Yaric 79 vmo BAT. ewiemeiio c5up
9 10 Urd A BT ywvic 71 %0 BT A, 99 vard TBA
79 U0 AT B 0Ay dipasl v ABA Ay 71 Um0 ATA
irn €5iv. €Jeixdn 3 % 1 vwe BAT &7 o7o BAT iy,
Tay apas @HgRNN0ged ey Yugior ai drie
vay7ior TApoth T X, ywvicy ey aMdAays tiTiv.
AET Q7 om % 0 Ngpergos avra Nya mipres.
el 9 i esiv oy AB M TA, xowy J% y BT, JYs
dnai AB, BT duri s AT,T'B iray eic'y, ixavioa
ém-rx'gg;x)ywyia % 79 A BT yapict TH U0 BT A
iy g3 € Bdas cog NAT Parf 'r:iBA i &5y %
70 ABT apa resyaver 7@ BT A Terydve ioor €5ir.
H dpa BT guereos dixe nipves 7o ATAB
ahgMnMiggappey. omep ides dafay.
- _ \

r

’

MPOTAZIS X\
T @%\}Mn'?\bgaym, ) .’6%“: + awTns 2d-
TRws VTR K, ) Tajs TS AAEKMAAS,
o o AN JAGIS E5TY. '

Zre @PgMrNgeapur ™ ABTA, EBTZ

¢ 7 awnis Bozws v © BT xey &0 T apm

s @PIMINIS e AZ, BT* Ay om iomw é53
70ABCA 7w EBIZ. - .
E7e 90 @DaMuriggaupdy ¢s1 76 ABL A, T4
BL ion €50 of AA, 2fgi 7 awrme 3 %, 7 EZ 74 BT
ion 65" G56% % 4 A A 0 EZ i7y t5h % oy AES
37\»1 &-’edﬁAE b’).\y r"i AZ sy fa'n. €5 d% x\, 1 AB
™



&5 io. ey ds xal whgr-

LIBER PRIMUS. .  as

7if AT im* dvo dn ai EA, ABdug mye Z A, AT
imy 6Ty, sxaTéon AT, € A A

& AB [per 34. prop.] zqualis AT ; ergoduz E A,
. ABduabus Z4, AT func &
E .. Z quales, altera alteri, & an-

yavia § (@0 Z AT 7mi¢(x. ™
Voo EAB i €50, % CrTS 'rf;'
s’ Béas' ;.pat. % EB Baiau
THZT ioy ish, x4 W EAB Tei
yayoy 76 Z AT TeLyrw io
. wwov aPrencda » AHE:
Aoiwoy agex » ABH A reami- S /
(v Miwe 7@ EHT Z rpam- B Y r
Ciwiny igi. xavor wesansidew m H BT Tepywvor
dAov dgx ™ ABL A @RgMnAiggapapry oA T&
EBT Z @hgAnheged s i isi. s

Ta dpa @DgRINypapua, m I < avnis
Bacews orme sy &1 mis avmys @pgMaAss, ire
&RiAs e5ir. omap eder deifay.

' MIPOTAZIZE A¢\
1 . an 3 i r
Td @ eMnAGpeauua;, 1o 631 F lowy Baceay
OTa G i Tys auTas WaeaMIAos, 0w
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gulus ZAaT [perag. prop.]

zqualis angulo EA B, exterior

; interjori: bafis igitur BB [per
S 4 prop.} bafi 2T eft =qualis,
&. triangulum EAB zquale

Aiangulo ZAT, commune au-

\ # feratur AHE: reliquum igi-
\ /  tur trapezium ABHA [per 3.
X -~ ax.] reliquo trapezio BHT Z
eft zquale. commune addatur HBT triangulum:
ergo totufn parallelogrammum A BI'A tot1 paral-

-logramtho E BT Z zquale erit.

Parallelogramma igitur, fuper cadem bafi &
m. etfdem -parallelis conftituta, fint-inter fe
zqualia, - quod crat demonftrandum.

Prop XXXVIL TuEoR
Parallelogramma, faper 2qualibus bafibus
& in eifdem parallelis. cdnftituta, ins
ter {e funt zqualia. -

Int parallelograpma. ABr. A, RZH® fuper
S qugﬁibus baﬁl;}:xs BT, ZH & in cifdem gi-
rallelis A®, BH conftityta : dico pardllelogram-
murm ABT 4 parallelogrammo E ZH @ efle zquale.

Conjungantur enim BE,r@, .
Et quoniam xqualis eft
E € BriplizH, & zHipiEe;
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T erit & BT 1pfi B G zqualis.
- : funt autem & parallele &
‘ipfas conjungunt BE,T'©;
qux autem zquales & pa-
rallelas ad eafdem partes

. conjungunt [per 33 prop.]
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- {unt =quales & parallelz?

B ' ergo EB, e & zquales

Z ~ . H ' {unt & parallelz: quare
P ! EBT @ parallelogrammum

|
eft, & [per 35. prop.] ®quale parallelogrammo
AETA ;[ﬁa{igm Enil}'l)l eandem I;:nbet B% & in
eifdem parallelis BT, A © conftituitur. fimili ra-
tione & EZH ©.cidem EBT @ cft zquale: ergo
& parallelogrammam ABT A eft zquale paral-
lelogrammo EZH®. o

g P‘arall‘elogramma igitor, fuper flaliBm ba.
fibus & in eifdem parallelis conltituta, inter
fe funt =zqualia. quod erat demonftrandum.

Pror. XXXVIL THEOR.
Triangula, fuper eadem bafi & in eifdent
parallelis conftituta, funt inter fe z-
qualia. - _ -
SInt triangula ABT, ABT fuper eadem bafi
BT & 1n eifdem parallelis Aa, BT confti-

tuta : dico triangulum A BT triangulo A BT effe
zquale.

E 3 Produ-
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Producatur A & ex utraque parte in B, Z pun-
&a, & per B quidem ipfir A [ per 31. prop. ]
arallela ducatur BB, per [ vero ipli Ba paral-
ela ducatur T Z, :
Parallelogrammum

igicur eft urumg; ipfo- § A

EUCLIDIS ELEMENTORUM
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A z |, DaggRniycappuam

fum EBTCA, ABTZ:
& parallelogrammum
. EBT A [per 35. prop.]
eft zqugfe parallcfo—
grammo ABTZ; ete-
nim fuper eadem funt
bafi BT & in eifdem
parallelis BT, EZ: eft-

a'ipa fswexamipoy T EBTA,
ABrZ CinvmEBTA
T@ABLZ, Jhin @4
avrys Paceds ¢ BT
C & ¥ awroys wapga-
MAois mjs BT, EZ' @
é1 70 W EBTA wa~

que parallelogrammi
uidem EBTA dimi-
ium ABT triangulum; diameter enim AB
ipfum bifariam fecat : parallelogrammi vero
ABrz dimidium triangulum ABF ; diameter
enim AT [per 34. prop.] ipfum bifariam fecat.
zqualium autem dimidia inter fe funt zqualia:
ergo triangulum ABT triangulo A BT eft zquale.
riangula igitur, fuper eadem bafi & in eif-
dem -parallelis conffituta, funt inter fe 2qualia.
quod erat demonftrandum. . -

B

Pror. XXXVIIL THEOR.

Triangula, fuper bafibus zqualibus -&
in eifdem parallelis conftituta, funt in-
ter fe xqualia,

Slnt triangula ABT, AEZ fuper zqualibus

bafibus BI, BZ & 1n eifdem parallelis B z,

AA conftituta: dico ABT triangulum effe z-

quale triangulo AEZ, R
Producatur enim Aa

ex utrague parte in H,& H A

r o e
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W ANAOGEERpE Tpscy 7 ABT agiyaner, 390
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MPOTAZIE M.
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Tals aOTays AREXMIANS, 0o CMAALS
& o,

Ez-ra Tefyova ABT, AEZ J7i icwr [doron
tvme T BT, EZ % &7 Toys awmdis mmgaRij-
Asis mis BZ,AA* Asyw om iow 653 1 ABT 74

ywvor 7% AEZ Teiyav. ) '
A e ExCCrdw 90 5 AA

punéta, & per B quidem
apfi T A [ per 31. prop. ]
parallela ducatur B H, per
Z vero ducatur Z@© pa-
rallela ipfi AE.
Parallelogrammum igi-
tur eft utrumque 1pforum
HBIrA, AEZO ! atque

¢ exampa ™ wépn em
H,0, tgy 2 1 ¥ By
TA wapanros wxda o
BH, Y2 9% Z 1 AE wa~
gaRAes 3w zeo.

' \Hueah&q)\éygappov apd

tsw examgor 7wy HBT A,

et HBraA [per 36.prop] B r
zquale A E2@; fuper zqualibus enim funt ba-
fibus BT, EZ & in eifdem parallelis BZ,H ©:
parallelogrammi vero HBF'A dimidium eft ABT
triangulum, nam [ per 34. prop. ] diameter AB
ipfum bifariam fecat: & paraxlJ

imidium eft triangulum ZE A ; diameter enim
a z ipfum fecat bifariam. zqualium autem di-
midia funt inter {e xqualia: ergo A BT triangu-
lum triangulo AEZ cft zquale. "

Triangula igitur, fuper ®qualibus bafibus &
in eifdem parallelis conftiuta, funt iter fe
zqualia. quod erat demonftrandum.
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PRIMUS. .

Pror. XXXIX. THEOR.
Triangula 2qualia; fuper eadem bafi & ad
eafdem partes conflituta, funt in eifdem
- parallelis, .- 0o o :
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SInt xqualia triangula A BT, ABT, fuper ea-
dem bafi Br conitituta & ad cafdem partes:
dico in eifdem effé parallelis. ducaturenimA a:
dico Aa parallelam effe Br. o
Si enim non, ducatur per A punétum [per 31.
prop.] rete BT parallela re€ta A E, & ducatur ET.
Aquale igiur eft [ per.37. prop.] ABr

797 BT X, &v ¥ almgs wapadisi-
Asis BT, AE. aAA\a 7 ABT 159
ABT jswiop X, ABT dgaTei-
yover 7a EBT ooy tsm, To puiloy
70 Mdily, amg aduany® Grx
aos FapdhAiss ssw § AE T
BT, imoims O deitordo, om 4%
ar\y gic, wAlo T AA° 5 AA
apa 74 BT 50 Fapargros,

wriangujum triangulo ABT eft
zquale : - ergo & triangulum
ABT zquale ¢ft ipfi EBT trian-
gulo, majus minori, quod Heri
non poteft: non.elt igitur AK
ipfi BT parallela. fimiiliter often-
demus neque ullam aliam paril.

triangulum triangulo ERT; fuper eadem enim
lelam efle praeter ipfam A4 : erc
go Aa ipfi BT eft parallela.

.. Ta dpa it iy avas, 7 omi T B
ewnis Bé.m_u;';m gy mi 7 avm uipn, v ¥ ade
w5 WIS i5iv.  omup et diitay,
" HPOTAZIZ 4.
Ta iom T yare, Ta 6% F iowy Blovar H1Ta
1 . . b4 'Y ~ v ~
% ’69:? Td awTd ;u'pn, & TYS aUTays M-
v pa.Mn'Aots esir. . '
Etﬁ» Tefywraion T4 ABT, T AE, ¢m krwy Ba-
oreoy sz T BL,TE X ém T aird pepn® Ai-
] N s 2~ * L] »
Y@ on % 61 T avtas FapaAmhos ww, e
QxS pip N AN Nywim @HgANss 5w 1

eft bali Br & in eifdem paralle-
A
T . .. )
Triangula igitur zqualia, fu-

lisBr, AR fed [ex'hyp] ABL,
eadem bafi & ad eafdem partes conftituta,funt

, ?:rei{dcm parallelis. quod erat demonftrandum.

‘Pror. XL. THEOR,
Triangula zqualia, fuper bafibus zquali-
bus & ad eafdem partes conftituta, funt
" ineifdem parallelis. <~ -
Sll;i]ut:ﬁ?;ug‘su&:ﬁﬁgﬁ Il‘a, I‘hl!.B&r ’a({ g'f!:i;mﬁ;ﬁ
tes conftituta : dico ctiam in eifdem efle paral--

lelis. ducatur enim Aa: dicoAA ipfiBE pa-
rallelam elfe.

AA 7 BE.
" E gep pon, 1% Ag ¥ A A A Nam fi non eft, ducatur
AL B i 28 el 24,
smlwxSwy ZE, ’
* . low dga §5% 7 ABT 7¢i- Triangulum igitur ABT
yevoy T4 ZTE Tepyive on [per 38. prop.} trianguloZr 8
# 9 irav Péordy 6 T BT eft zquale; nam & fuper z-
T B oy anie g e qualibus bafibus Br,r £ & in
EXorm & Fagan- eifdem parallelis B E, A Z con-
A Ll BF;, A,z: anda 7 fticuuntur.  fed triangulum
ABL a¢iywyoy iowess 7w ATE g T E ABr zquale eft criangulo

Tesyavw' X to ATE Tesyw-
Yo cps iy 85 70 ZT B Teayve, m pélor T
eAdosas, amtp adusaTI® X apd TagEAMAS
SSWRAZ THBE. duolug 9% Peifoper om 4d% annry
75 WNW P AN 9 AA apaTh BE magdAry-
Ads 54

Ta apa i Tefyma, Tasm T iy Pactwy irme
€ émi 7a adra pipn, & F abmiis ta Faparri-
Aoss. smyp e d ety '

ATE: ergo & triangulum
AT E triangulo ZT B zquale erit, majus minori,
quod fieri non poteft : non eft igitur A Z ipli
BE parallela. fimiliter demonftrabimus neque
ullam aliam parallelam elle prater AA: ergo
A o ipfi BE parallela erit. -
ia igitur triangula, fuper bafibus equa-

Il

ad eafdem partes conftituea, funt in eife

dem parallelis. quod crat demonftrandum.

PROP.
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Pror. XLL THEOR.

- §i parallelogrammom & triangulum ean-
dem habeant bafim, fintque in erfdem

parallelis : parallelogrammom ipfius
trianguli duplam erit.

klogrammum enim ABra & triangu-
lum EBr bafim habeant eandem Br, &
t in eifdem parallelis Br, AE: dico paral-
lelogrammum ABra trianguli BET dueplum
eife.
Ducatur enim AT.
Triangulum igitur A BT triangulo EBT [per
Br, & in efdem
lels BT, AE con- A

h:ii prop. ] eft zquale; namque fuper czd_cm'

EUCLIDIS ELEMENTORUM

[MPOTAZIS ua.

Ex1 maea MwAdy pasuior 7'&7@'"? Baar w zxf
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Moraaiy 51 70 ABL A FapalnArypapepcr 700
BET 7terywrs,
EmeeixSw 9 4 AT.
1y 3% €53 70 ABT 73 EBD Tespms® éwime
‘A E sxp & aviis Pacras tsw
avrd £BT € &0 T avis

ituitgr.  fed ABTA

llelogrammum  du-
p?:; d(igr;ianguli ABT,
sume’ ter enim AT [per
34- prop.] 1plum br
fatiam fecat: quare &
ABT A parallelogram-

saparMAois 5 BT, AE.
a\a T8 ABT A wapadre
Arryeapuer  dieardory
€51 & ABT Tesywns, %
92p AT 2lguaress aurd
dixa mpec sk To ABL A

mum ipfius EBT tian-
guli duplum eric B

Si igitr parallelogrammum & wriangulum
eandem habeant bafim, & fint in eifdem paral-
lelis: parallelogrammum ipfius trianguli du-
plum erit. quod erat demonftrandum.

Prxoer. XL1I, ProsL.

Dato triangulo zquale parallelogram-
mum conftituere in dato angulo re@i-
lineo.

SIT datum triangulum ABr, dawms autem

redtilineus angulus &: oportet itaque dato

triangulo ‘ABT zquale paraliclogrammum con-

flicere in angulo retilineo ipfi & zquali.
Secetur BT [ per I0.

prop.] bifariam in B, &

ducatur AE, &adreftam A :

/ g 8
EBL Tprywrs e5 ane,
Ear aps xapadon)iypappm Tecyany [Bday
n 61 s avrlo, X, & mais avmis FapalAnros
4 dErdod és To Tapah\gNoypappm & Tes
yans, ovpedes dearey.
MPOTAZIX ng.

Ta d¥rm resydis ivor xexMuAdjeaupoy
vy *iv 7 Hdley vyeauus
yavic. 7

Ezra 70 W JoDer roryarw vs ABT, 5d%

doSaom swOiypappos yavia A° da dy T

ABT 7esyane iom wagaddn)iyeauuar ovomondX

L2 4

lineam ET atque ad pun- N
?um inea E conﬁitua;ur AN

per 23- prop. | angulus
“Z.;q“ifwr%ﬁ 5, & per /
A quidem 1pl1 ET [ per 31.
pl’?)p.] parallela ucatur , /A
AH, pet T vero ipfi ZE
ducatur parallela FH: pa- :

tvion T A yomia ewdvypaup,
Terpnds 1 BT HKyd
z o RardTiE, 5 imdegu
n AE, Xeutire aevs T4
Ertzﬁe@gr:éwdsat}fi

orpeie T E TH A yomia iy
n ZWTEZ, € gy ¥
A ™ ET maggqA0e
#xdw 5 AH, 2ladi¥ D
tiZEraej.AMM;ixsa'

rallelogrammunm igitur eft & E

ZETH
Et quoniam BE eft zqualis ET, erit & ABE
triangulum [ per 38 prop.] triangulo AET zquale;
fuper zqualibus enim funt bafibus BE, ET, &
in cifdem parallelis BT, AH: ergo wiangulum
anguli ABT et duplum. cli autem [per
parallclogmmmum 2 Er H duplum

ABT
41. prop.

T 7 Ty fdfdMﬂ)ﬂolyeﬁﬂ-
Moy apa 65 70 ZET H.

Ka) €75 ko5 65w 5 BE r;l ET, ioor t’s'\n.l; 76 ABE
Tesyary 7w AET Tesyune Sl jp iron La-
e iy T BE, ET & ¢v mis avitis Fagaliloig
wis BUSAH® Azmraciey dpaesi o ABI 78 AET
reryars. 144 % 10 ZET B magalag \oypap~

® Legendum vidotur, ¢ ey 7i 3:%siry. fic Prochu in 44. peop-

por
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‘Tarrés @@Mﬂ?\oypamys T @%4 'rlw N~

y.e'resv mg&Mni\oy@m{mv ™ me,mm-
pwm'ra. iom aMBAaS EsiY.

Z1e wRgANYgappn  ABT A, zlype-
E 'xga;J‘imz’aAr, w8i di W AT

M)»oxapya W & isw ™E®,Z H, mJ‘s As'yowpu
q’&:a;\qupa'm m BK. KA® As'ya i T
BK uprapa. T@KA G'ségmiwpw;um

E7es pas @ﬁa&nhyyppov W n ABrA,
ngs.m'zga awn'qAI‘,mus'tnABI‘ 'rwam!

7@ A AT Teayanw. e,

.trxangulum ABT triangulo AAT,
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trianguli AET; bafim enim eandem habet, &
1n etidem eft paral]ehs zquale igitur eft [ per
6. ax.] ‘ZEr'H partallelogrammum triangulo
ABT; habetque rnz angulum zqualem angulo

.dato A.i

‘Dato igitur mangulo ABT zquale parallelo-
grammum ZETH conflitutum eft, in angulo
I E 2, qui angulo 4 eft zqnahs quod erat f1-
cxendum

PROP XLIIL THEOR.

In omni parallelogrammo complementa
eorum qu ‘circa diametrum funt pa-
‘rallelogramn\omm mter ﬁe funt =-
qualia. \

\

S IT paraUelograinmum A B rA, cujas diame-

ter AT, & circa’ipfam AT parallelogramma

quidem ﬁnt E®, ZH, quz vero dicuntur com-

plementa BK, K a: dico BK com plemcnmm com-
plemento X A effe 2quale. .. -

Quoniam enim parallelogrammum eft ABT &,

& ‘ejus diameter AT, '®quale clt [per 34. prop]

rurfus, l?um

.;iam’° EK© A parallelo-

:grammum elt, cujus dia-

swanEKOAM A_ O

Jiawxi n AK, tm ss-: To

A meter A K, triangulum
. AEK. trlangulo AOK z-
|z ‘quale erit. ecadem ctiam

AEK fwwm 'm Aex
-rwaw. ‘g -zu agmi dy
xa) ro KZI" -rwwm -m
KHT &5 iow. €xé gy ‘ro
9 AEX rwam T

Arygapupudy i1, Agpuargos /\/ o
"B D K

ratione & triangulum

.~ KZr triangolo KHT eft

. - zquale. com igitur tri-
. angulum quidem AEK -
quale fit triangulo A6K,
triangulum vero K ZT ipfa

A©OK r(/ywwmtm,ro .B H y
QKZI‘erHI',ﬂAEK ‘
-rwwm ps-m 78 KHT tm mv ] AGK ry-
yonm pﬁm 78 KZT rpryars’ m & xg) oiw T8
ABD TERY VOV oM T@ AAI‘ am Aora a.pa.
70 KA npuw)\qgwpan im €% 15 BK P~
wMP@,““-

Harros ages wapaﬂw)\oye;ppx T 287 Ag-
perery wagarhoyesdupay ’rmrMeﬁwm
ot a))who:; ssiv. oy tJ‘n defey.

\

NPOTASIE ud.

Taes o HYaomy e, % Ny Tes-"

vov9 1oy TREaMAATIeauusy maenla-
Asir, * i Ty Bsion yarle wSvieduus.

Ezm i J‘n&m w3%a v AB, 75 85 oSy
Teyany To T, 1j I Jobias yonia WSvypap-
po;q A da &y a@ju’d&‘o&m widas T AB,
76 dodirn Tptymw 70 T ioow mgaRaNrypap o
ampabardar, & m: ™A 'ymm.
Zuum'm T4 r rg:yam my w'apamw)\oggap-
yav To BEZH, a 'yamu 'rn ] EBH, " €530 i
A ¢ xm9:a dare i, W eiots Ay 24 BETH

“WW!, mwn MSdiey. Precws, '

.KHF, ‘triangulum AEK

= - una-cum triangulo KHI

acqnle eft triar uld AO©K una cum KZ T trian-

gulo: eft autem & totum ‘wiangulym ABT

zqhale toti'A AT} reliquum igitur BK comple-

mentum [per 3.ax.] reliquo complemento kK &
elt zquale.

In omni igitur. parallelogrammo complementa
eorum qua circa diametrum funt parallelogram-
morum inter fe funt aquaha quod erat dcmon-
ftrandum. . ‘

Pror. XLIV. PrOBL.
Ad datam re&am lineam, dato triangulo
=quale parallelogrammum apphcare
in dato angulo re@ilineo, -

S I ’I‘ data quidem recta linea A B, datum vero

triangulum 1, & datus angulus retilineus

A: oportet uidem ad datam reftam lineam AB,

dato triangulo I zquale paraliclogrammum ap-
plicare, in angulo ipfi A zquali.

Confhtuatur [ per 42. prop.] triangulo r z-

e parallclogramnmum B E Z H, 1n angulo E BH,

q\u c zgualls ang,ulq a, & ponatur BE in di-

F reftum
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reQum ipfi AB, producaturque ZH ad o, &
per A alterutri 1 1p arum BH,EZ [ per 31. E‘o
parallela ducatur A @, & jungatur ©B. & quo-
niam in parallelas A©, B Z refta linea @2 :ncx-
dir, anguliAez, OLE [ per 29. prop. ] duobus
rectis funt aequales, quare B@H, HZE duo-
bus reflis funt minores : quz vero 2 minori-
“'bus, quim funt duo redi, in infinitum produ-
cuntur [ per 1r. ax.]

conveniunt inter fe: 4

ELEMENTORUM

A».G&z&aqzu&:ne, x Aa ¥ A o
g ¥ BH, EZ wogindos fxdw 4 A O, £ Xéms-
{eix3a 1©B, X txei a5 age,mw; ™5 A®,
EZw&ewtpm mmqez,mueg:usz@z
©ZE ywvia) dvaw ipSeys ing e o dpa 'z
‘BOH, HZE)voop&mMmam ai 84 >m
shaosivom, n dvo ap&uv, o5 &:r«gu wﬁm,u&m

oY oy’ wi ©B,

ergo © B, Z B produéte
conveniet. producan-
cor [per a.poft] &
convegignt in K ; per-. .
que K alverutri 1pﬁuum ¥
EA, Z© [per 31.prop.]

ZE apa oxGaniSuas
. oupmecErmy, CaCiChg
_ oswam)gav/.cmﬁs o
) xam 7o K, :Algs 78 K
onpeg ommpu T EA,
- ze aDgRnes 13w

grallela ducatur KA

nKA, ié oxCeCM&am

Shounud sapm S T A
Pmllclogrammuha S - ’”P": .y
agiwr eft ©AKZ, cu- . A _ aparhy xap/m
jus diameter @K, & K : apdmro@AKz,a;g.-

circa - @ K rallclo- ;
§Kamma qu:dem funt AH, ME; ea vero quz
vntur complementa AB, BL: ergo [per 43.
prop.] AB ipfi BZ cﬂ: zquale. eft autem BZ
aquale triangulo I': quare & A B triangulo T
(guale ere. & quomam HBE a gculus zqualis
elt {per 15. prop.| angulo A B M, & =qualis eft
etiam HBEangulo A: erit & angulus ABM an-
gulo A zqualis.
Ad datam ﬁ‘mr retam lineam A, dato tri-
angulo T aequl num co ;
AB, 1 0o ABM, qui ¢ zqu lsanguo
a ls’quodu;ga:lt; faciendum. .

Pror XLV. 'PnonL.
Retilineo dato zqunle parallelogram-
* mum conftituere, in dato angnlo re-

. &ilineo. :

SIT datum rectilineum ABra, datns ‘vero
angolus reQilineus- £: oportet reflilineo
ABI‘A oquale parallelogeamnrum conflituere,
in angulo ipi B zquals, EEEEERE
Ducatwr enim AB,
&con(hmatnr{pen,z
prop- ulo AAB -
zquale, par clogtam- -
pom £, it angulo '
©KZ, qui et zgualis
a.n ulo E: deinde ad
lineam HO ap-
phoetur triangulo 4 BT
zquale parallelogram- - . )
mum HM, in angelo - -
HeM, qui angulo E . -
eft zqualis. e i
Et quoniam angulus' o 'i ‘
B wqualis eft urrique - ¢
iplorum ekz, uew erit. & 9Kz zngulo
HO M zqualis, ’ communis addatur K@H: angu-

parallelogramtum conftituitur -

im 74 A omp oJ‘a zmmq.

; " pergos J‘snwnf 1 K,
Q&J‘E oK -ageg?l\'qi\nxappap& ™ AH, ME,
L J‘: Ac;op&m o"e}ri\mﬂmm AB,BZ' iny
aga.m 70 AB TW Bz am ’g ro BZ rwr"ry- ~
'yam u,—u o x,ro AB a.pw 'rwr es-zv 1oy, wm
wasr,-.m umHBE yamab rﬂu:woABM aRa 9
uszBE -rq A sy ion® € *quABM 'rn A yau-
mc t5iy iom.

Hdeg 11}0309% apa 063an 'rba AB, 73
doSrn 'retyam TG T oy’ @%}?J\qhxapm =
paCtC)vmq T0 AB, & 7amu. ™ LmABM,q 5w

L1

NMPOTAZIX ues

T J‘o‘)sm w?-uxamm iooy @Mn}xaypap-
HoY qugheadas Ty J‘n?swn w‘}vy@c,u-
s yovi.

Ezm ra doSér iuSuypa.p;m o ABT A, % Ji
JeFeiem yumins soHypapiss o E* dei 3y 1ia
ABrA su&uypappgm @RERAPSypppor. v
oncdny, & im yamics 71 E. .
\ . Em{wzﬂa 75 " AB,

X msgwru 7@ ABA

H A 'rgtym.wm uuea.h?\n)\n-
‘ xa-p;uv T0 Z0, 1] -m

: Lm OK2Z ywm,qmv
| imTE € m:eaGcCAr-
. &umgarﬂew&«m
t% ABT -rg:'ymw iy

. wuguh}\thquypov ]
“HEM, € nw HOM
. "'yunz, q ssw iy 'm E.

K

[ L ¢ . Kai $78 7 E Yovia

o 'imwga'rweliz,
Hemswfm eqmuwexzw LmHeM
iy isin, mm&aquew i dps

W
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* 7

\ZZKO, KOH T 'zv KOH, HOM imy etow.
i\ ai Uz ZK @, K ©H dua ipJuis iy elaw’
% ai Uzev K © H, HOM dpas dugiv gJais irey siciv,
wess O nns wwdeies T H O, kel T4 @95 avt] o
pew 74 ©, dvo ewddmy ai KO, OM, py I m
asves pépn weipSuoss, s EQebns yoniog dudiy ép-
Yaiis ius misew, sx 0deiats apa i % K© 1)
OM. xaicwe tis TapaMiAss Tas KM, ZH sv-
Y%ia crimory 5 OH, ai svaMmaf yovias ai Lo
MO H, ©HZ iay a\iAgys sivi, 1o wesoneee
1 CzoOHA® ai dgas (zow MOH, © HA mys 'z
OHZ, OHA imy doiv. @\ af ' ZOMOH,OHA
Juaiy 5pSss iy el % oy \zw0 O HZ, ©HA agas
durly 03ays irey sichr® &x wdeiots degish 4 ZH
TMHA. Cexei g KZ T4 OH i T % GPIMNNIS
taw, aRa € 1 ©H T MA, €7 KZagg 74 MA
im 1, € mpaMarés isw® xgj Il Lryvisaw arnis
e0sie i KM, ZA, € i KM, Z A iozy 7 xgyj wt=
EaMAAG Gn®  amegANNggap oy deg 5 B
KZAM. xgj tme ioow 653 » 430 ABA Terywroy
10 © Z wmpgAnAsecpepw, ds ABT 7@ HM'
GAor o 7 ABT A esSvypappor A 7w KZAM
Faeg ATy pe e ioww t5i.

Tw apx d0Sevn ewdvgedpupw 7@ ABT A oy
FapaRnAbogappor cuviszere) 7 KZ A M, & yorid
T N0 ZKM, 1 tqw ioy defeion 73 E. omip ides
im;azq.

" NPOTAZIE a5
A7 7 DFeions e0Feias Wregysor drajed l o,

Ez'm 1 dime suitia 4 AB® Ja I dom
4 AB «Wfnias mrgdyanoy draypanle.

Hx3w 77 A B edsia, 2om ¥ wess
auty musis & A, wes opdms o AT
xaixsicdw T ABiny AL € 2o
0 & A ayusiy ™ AB TagdRAAGH

T

liigitur ZX ©, K@ H [angulis KO H, HO M funt
zquales. fed 2K O, KOH [per 29. prop.] {unt
zquales duobus rectis: ergo g:e K © HyHO M duo-
bus relis zquales erunt. itaque quoniam ad
reftam lineam H 6, & ad punétum in €2 O, duz

.1etz linex X ©,6 M, non ad eafdem partes po-

five, angulos deinceps duobus reflis zquales ef-
ficiunt, %pcr 14.prop.] in direCtum eft X @ ipfi
oM. & quoniam in parallelas KM, ZH reila
linca ®@H incidit, alterni angult MOH, 6 HZ
[per 29. prop.] zquales funt. communis adda-
tur ©H A : anguli igitar MO H, ©HA angulis
©HZ ©HA funt zquales. at anguli MO H,
© HA [per 29. prop.] funt zquales duobus reétis:
quare & anguli ©HZ, @ HA duobus rettis -
g:lal’cs erunt: in directum igitur eft ZH ipliH A,

quoniam K Z ipli @ H & zqualis eft & paral-
lela, & © H etiam ipfi M A, erit [ per 1. ax. &
3o.prop. ] KZ ipfi M A & =qualis & parallela;
ipfafque conjungunt rectz linex KM, Z A: ergo
& KM, ZA | per 33. prop. ] funt zquales & pa-
rallelz : parallelogrammum igitur eft XZ A M.
cum autem triangulum quidem ABA zquale fic

“parallelogrammo - © Z , triangulum vero ABT

i)arallelogrammo HM; erit totum A BT A reéli-
inesm toti parallelogrammo K Z A M xquale. -

Dato igitur retilineo ABT A xquale paralle-
logrammum conftitutum eft KZA M, in angulo
ZK M, qui eft zqualis angulo E dato. quod erat

faciendum.

Pror. XLVI. PROBL.
A data re@a linea quadratum defcribere,

I'T data refla linea AB: oportet abipfa AB
S quadratum defcribere. K

Ducatur [per 11. prop.] recte li-

nex AB, 2 pundlo in ea dato A, ad

rectos angulos AT; & ipfi A B xqua-

lis [per 3. prop.] ponatur-Aa; per-

nxdew 1AL AadiE B onueis T A
AA wapiRnhos nx3w i BE, "
HagaRAnMggapuer apa i 7 -
AALY lon aga isw o W AB T AE, |
#O0s AATHBE. aRa xgn AB 1
s o\ ot e 1 Lo ] 3
AAsswioy, ai TIQTApES qpct ab B A, ,
AA, AE, BE ioy aRiMys siciy® ia= pl

ue punétum A ducatur r 21,
~E g"OPS. AEipfiAB arallclE ?e & lgxr
| Bipli Aaparallela ducatur BE,
Parallelogrammum igitur eft AAEB,
ideo & AB quidem eft zqualis AE,
AaveroipliBE fed &ABipfiaa
eft 2qualis: quatuor igitur B A, A A,
A B, E B inter fe {unt zquales: ideo-

wAdpoy cpet §5) 70 AAEB: FagaRy- ,
Noypappior. Nyw dy om mai spJuyivier. . ewsi 99
sis wapa Mgy wis AB, AE ;J&'i& SxeonA A
aiapa \ZWBAA, ADE yariy Jury éesu':f iny
6igiv. 0P Jén Lz BA A" 4O dga Xeth 7 Lz
AAE, 7 Jt wapaRyroypdppar xoeion ai axte
variioy TALpRs T Xeii Ywricy iy ARIAUS ST’
o dga xaiixarigs T arwarno ¥ Lz ABE,

BEA yavian” sgdrydonoy dpa 51 » AAEB. 5%~

x4 xai it ardlpor. S
’Te':;é'yma; Epa,s'nr“, X i dom P AB -
Seias arayrygauidior. cmep ides minooy.

B ?ue zquilaterum eft A A EB paralle-

~ logrammum. dico epiam rectangu-
lum effe. quoniam enim in parallelas AB, A K
re¢ta linea incidit AA: anguli BAA, AAE
E{:er 29. prop.] duobus rectis funt xquales. re-
us autem eft [ per conftru&t. ] BAA: ergo &

AAE reftus éri. parallelogrammorum autem
tam latera quam anguli oppofiri [per 34.prop.J
zquantur : reftus igiur eft uterque oppofito-
rum ABE, BEA angulorum; & ob id reflan-
gulum eft A & EB. oftenfum autem eft & 2qui-
laterum cffe. S - :
Quadratum igitar fit neceffe eft; atque
reéta linea A B deferibitur. quod erat fiaendum,

F a PROP.
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Pror. XLVII THEOR.

In reGangulis triangulis, quadratum,
uod 2 latere rt:&ugl angulum fubten-
3ente defcribitur, 2quale eft quadratis,
que 2 lateribus re¢tum angulum com-
prehendentibus defcribuntur.

S IT triangulum reftangulum ABT, reGtum
habens B AT angulum dico quadratum, de-
fcriptum 2 refta BT, zquale effe quadratis, quz
abipfis BA, AT defcribuntur.”

Defcribatur enim 3 BI' quidem quadratum
BAET ; abipfis vero BA, AT quadrata HB,@T ;
perque A alterutri ipfarum BA, TE parallela
ducatur A A; & ducantur A, ZT.

Quoniam igitur u-
terque an?ulorum BAT,
BAH reflus eft; & ad
eandem reftam lincam
BA, & ad pun&lum n
ea A, duz reftze linex

H

EUCLIDIS ELEMENTORUM

MPOTAZIS uf.

-y s o%0ravions Terywross , m Sm Tl
SpFhs pariar "amTendans TAeveRS TE-
Tegywyor iooy 0 7015 Sm T T o3l Y-
viay o) You) TNCUPN, TNTERYwOIS,

Ezm Tesyanor ipduydivior » ABT, ip3ke Exar
‘7l 'z BAT" Miyw on 1 dom @ BT m-
agdywror ioov §53 is o T B A, AT nirgaydvois.
AvayeypadIw o3 2o 139 BT mrpdryarer »
BAEI" 2m Ji ¥ BA,AT = HB, OI" % 2/
¥ A ommipa T BA,TE wapilaros nxdanA A
% ¢mleixSwow aj AA, ZT.
. . . . N A ) [ &
© Kayj ses og%y 51w ena-

THa T @I BAT, BAH

youray' wess 01 mv ™

BA:S T(.: Wf\df abr?ay—

petw 70 A, 8o e6F6lan

AT; AH, non ad eafs A ai AT, AH, uy J7i =
dem pares pofitz, fi- 5 / Qs pipy xeiSyay, s
ciunt angulos deinceps cQs¥as yarias Juciy op
duobus&:e&(ils :gquzl_es : Yeijs s misowt ix
A recta eft m dire- N
¢tum 1pfi AH. eadem - B r sg&m JZ\?‘ s J\I\‘A\
ratione, & AB eft in 71 AH. dia m avmi 1 %
direétum ipfi Ae. & MABTH A 5w € ev-
uoniam angulus ABT Oetces. % s iom ety e
fpﬂ ro0. ax.] elt zqua- ABT yawria THim ZBA,
1s angulo Z BA,: reftus ' - " 690 gaip E»'a;z'pa »oiry
enim ‘cit uterque, com- S 5 Om
fouris addawr ABT: MoTKedI e 1 vm Al},r.
totus igitur ABA an-. 97:'1 afd num ABA oMy
gulus tofi ZBT cft - A A £ ™ wv ZBT 5w im. €

qualis. cum autem duz
o8B, BA duabus T B, BZ fint zquales, aliera al-
teri, & angulus ABA ‘zqualis angulo ZBr:
erit [per 4. pro;lx.] & balis AA bafi Zr zqualis,
& ABA triangulum triangulo ZBT zquale. eft-
que triangult quidem AB & { per 41. prop. ]
uplum. B A parallelogrammum ; bafim enim
eandem habent BA, & funt in’ eifdem pa-
rallelis 84, AA: trianguli vero 2BT. duplum
et HE ggadra;um ; rurfus enim bafith habent
eandem Z 8, & funt in ¢ifdem parallelis ZB, HT;
®qualium’ autem dupla func inter fe equalia:
zquale eft igitur parallelogrammum BA ipfi
H B quadrate. fimiliter, ductis AE, BK, often-
detur ‘etiani T A parallelogrammum zquale qua-
drato O :. totum igitur B4 ET quadratum 3uo.'
bus qu’aHra'us HBer eﬂ:xqua e. & elt qUh
dem BAET quadratim 2 refta linez BI de-
fcriptum ; quadrata verp HB, @ b ipfis BA,
AT: quadratum’ igicar BE, 2 Tatere Br defcri-
um, zquale eft quadratis, quz defcribuntur 4
ateribus BAYAL, T T T T T
Ergo. . rectangulis. .triangulis, quadracum
?Euod a latere re&gnl:: an ululg:ﬁsl,bugndentesde:
cribitur, zqpuale et quadrats, quz A kteribus
reCtum angulym comprehendentibus defcribun-
wr. quod erat demonftrandum. ’

€76l JVo ai AB,BA du-
@ ¥ T'B, BZ iy éicw, ixaviex ikanipa, % yu-
vic, 0 v ABA ‘yanict 70 @ Z BT irnssw” [d-
a5 dex oy AA Badr ™ ZT s irn, % ABA
Ty T4 ZBT Teayaressw iny. % 18 49
ABA Tesyuws daxAdaiov 7 BA @DaRyAoypap-
pov, Baow m 93 7l aurle Ex8a T BA gy &o
¥ aorgy e @PaMiMus TBA, AL § § ZBT
Tesyovd MarAdaioy 7 HB mrrgdyarer, oow 7 93
wiAy Ho avrls xsa Ty ZB xai ér T avmys
@DgMiNais eei s ZB, HI* 70 I8 T vy I
TALTIL it ARANGIS §51° 10wy dopst €57 Ky T B A
FagaMaNsypappor 7w HB rogyava. ouoies
M, W&ivam T AE, BK, J‘«xﬁn'up_g 2]
TA wapaMysypappay iy 7@ OT mrpayave”
$Aov dga 1 ABT E mvgdiywrer duai mis HB, OT
mrgeyanais iov st X, i m L0 BAET wirpdyc-
vor 3o ¥ BT caravrypaey, 7 ) HB, OT Y18 T BA,
AT" 10 dpa Som mis BT wAdbpas mrgdrywrey B E
iow §5% 715 D T BA, AT wApan mreayanois.
Ey dpe s teSeyarivis Toiyaos, To S T iy
ta3ks yavian \auravions wALpas nrpaywro
iy is-\:~n7; dm T 7w SPS&g‘ yoviay BEC) TN
wALp@y Trpayivois, omig Qe Jefas. o
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, npor.&axz wly .
Edy w’ymu 'rv )myﬁs‘-r
" ey w'orn o5 3'91'3‘? Aomav“? 'rayaw .

Mav wrb:

do wAeupr TTERYBOIS § BELNOUN

sarianizm F Aunar ¥ Teayary Mo aadis -

par op% ‘61, ey
’ I"rryuw ,braABrra mwénrm
pas urgwyam ’ps-;u m;)mr BA, Ar

w\d:pm -u'rpa-ym:; atryé om &% u::r 7\
BAr yeavid,

HxSa'}S"bm g AmmanI‘ ngosoﬁxw—' ‘

Sean Ab, xa . %1 rn BAmy " AA, '@I 75~
Zﬁux&a " AT,

Km tm: my ts‘lﬂ} AA -n, A
AB, :m Es'nuu To3m F AA
TTpay oy 76 >m ® ABme
-rpa.ymw X91v0y mn.m‘}a
fo dm S AT T paywror’ -nn
apa )m 'r AA. AT 'm'pw-
Yyora foet i‘:‘l nis 2m T BA,
Ar',n'rpa.yma:;. aMa mis .
3% Jom T AA, AT i dsi,

Rror. XLVIIL TueoOR.

Si quadratum, qidd defcribitur’ ab uno
laserum triangull, zquale fit quadra-
tis, quz 2 reliquis trianguli lateribus
defcribuatur : ‘angulus 2 reliquis duo-
bus tnanguh lateribus comprehenfus
reétps erit. -

Rlan i enim ABT quod ab uno latere

efcribitur quadratum zquale fit qua-

dmus quz x rehiquis trianguli lateribus BA, AT
defcrlbuntur dico angulum BAT rectum efle:

" Ducatur entit [per 11. prop.] A punélo A ipfi
AT ad reftos angulos A 4, ponaturque Aa ipfi
BA xgualis, & ducatuy AT.

quomam igitur A A eft
#qualis AB; ert & qua-
draum, quod deferibitur
ex .aA, zquale quadrato
1efte AB, commune adda-
tur quadratum. quod ex AT
€igo quadrata quz ex A A,
. AT kqualia funt quadratis
', 'quzex BA, AT delcribun-
-t oqur fed quadraus quidem

'...quEex & A, AT zqualeeft

fro)ou P AL, op&»msa‘tv 9’
(v AAT Yeovia 'ms' 3@ : :
)m? ?BA AI‘m'mves-rmzqa-zg BT, wﬁuemq
np’ T3 apm }m'zs Arhr/a,y&mm-ans-c ey
% BT nrpayam w;t x W\&vga N AT fﬁlt‘ §siy
i % exesicy esiv 0 AA'm AB, xom Jis AT,
o dnai AAAF Juu-mq; BA; AI‘mqem,
Rass 7 AT fBacd 7 BT iy, an / yeoviat dpa §
Uz AAT yavie . WBAI‘ tstr i, opd Js
n LzmAAI‘ cp3q apq. Gn waBAI‘

E&W a.pw 'rgryww T8 2m ;a«.; oy -
Tperywvey ioar qm;)m%hmm 8 ‘rpc'}am J'w
md;pm nrpaymom % | ‘@Ecaxordim yowic w

& Mosxow T8 Tpryers o ﬂwpm ogsvi s, omsp
u?« Ja;aq, S

f'b’#'v‘_! . S |

R - .fper.47. prop] qued ex ar
.quadratum, rectusenim an-

gulusﬁ(} AM‘ q ratis vero quz ex BA,AT
zquale ponitur qqadratum quod ex BT : quadra.
wm igitar quod ex” AT xquale eft ei quod ex
BI' quadrato: ergo & laws AT lateri I'B eft
zquale, & quoniam A & eft zqualis A B, communis
autem AT ; duz A A Al duabus BA, AT zquales
fung; ‘& bafis AT eft zq]ualls bafirB: angulus

igitur SAT [per-8.prop.] angulo BAT eft zqua-
Lis, autcg;rdt A AT:ergo & B AT rectoserit.

Si igisur quadratum nod defcribitur ab uno
laterum eri; e fic quadratis, quz 2
reliquis trian ﬁtcrlbus defcribuntur : angu-

lus A reliquis duobus trianguli lateribus com-
grehenfus rectus eric. quod erat demonftran-

F3  EYKAEL
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DEFINITIONES.

1, M~ parallelogrammum reGan-

sulum contineri dicitur fub
uabus re&is lineis, quae re-
¢tum angulum comprehendunt.

2. Omnis parallelogrammi unumquod-
que eorum quze circa diametrum ipfius
funt parallelogrammorum cum duobus
complementis Gnomon vocetur.

PorosiTio L. THEOREMA,

" 81 fint duz re&z linez, altera autem ipfa-
rum feca fuerit in quotcunque partes :
- reGtangulam fub duabus reis' com-
prehenfum zquale eft eis reGtangulis,
quz fub re@a linea non fecta & fin-
lis alterius fegmentis comprehen-
untur. R
Int duz reftz linex A, Br, & fefta fie BI
utcunque in punétis A, E: dico rectangu-
lum comprehenfum fub retis lineis A, Br
“zquale efle reftangulo quod
continetur fub A,BA, & g

OPOL

. A N mapg Mardsgasiorsfoydior
a&t’xcaauf ?\i’}&ﬂ '\',:m‘ o 3o ¥

Y Yanias @%{!x‘wav e0 e

B. Marms N @BVgMurojedsuy aely

F 84 ¥ NidpusSor aw v o e ReMAN) G pipea
omionyY aus Tois duol magg ANt Tiouay

4

uAuém. Co _
. MPOTAZIS . -

Ear a0 o efaay, Tunyy N 7 3-1‘5;. aw-
Ty &5 Som SNSTYY THApa T 75 2Bt~
KoHwor -opJoydmior. iz amy dvo eluar

. igor ' ois nLwb e R avunTy (‘,.Ezufw
o Tﬁlg‘};d’.rbf '@%{ex?]dms opdoyavios.
Zromy J:éo 00y ai A, BT,% nrpride § ’

BT a5 &ruxs Xam 7 A, E oypasct’ Ayw om

73 @0 T A, BT weexipdyor cpdayconion iy €5 70

\z0m Tor A, BA wEiexe-

A E___ T 18w opJoyarico, xgj 760 \'za0

reflangulo quod fub A, &
& ci quod fub 4, E:’co:-’
tinetur.

‘Ducatur enim [ per 11.
prop. lib. 1.] 2 puntto B ipfi
Br ad reftos angulos Bz,
atque ipfi A ponatur zqua-

lis B H, & per H quidem 1pfi "

T A, AE, % in 70 250 700
A ET. .

Hx9w 93 2 & B 7 BT
ud; a'p%; % BZ, "!; xet3w
T Aim 1 BH, % g T8 H

¥ BT a’gi'mﬂmf 223w %
HO, 2lg 9% ¥ AE,T 77

BT [per 31. 1.] parallela du-

catur HO; per punéla vero
8, E T ducanur 4K, EA, z
I © parallele ipfi BH. Lok

. Reftangulum igitur Be eft zquale reQtangu-
lis BK, a A, E©. atque eft quidem B o retan-
gulum, quod fub A, BT continetur ; etenim con-

K A ' e / L4 <
X  BH @A nxSwme a

AK,EA,T®.

1oy I €53 73 BO mis BK, AA,E@, % i 75

\ t ~ ’ \ N ¢ A

1% BO 7o \zm Tav A, BT, wldximy 40 90 Lz
_ H B,
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tinctur fubH B,8T,8 B M ipfi A eft zqualis: rean-
gulum autem BK eﬂ: «o? continecur {ub ipfis A,
B A continetur enim fub HB,Ba, quarum H B cft
zqualxs A: & reGangulum a A et quod contine-
tur {ub rectis A, 4 E, quoniam 4 K, hoceft BH, ipfi
Aclt z(L ualis: & fimiliter rectangulum E@ eft
quod fub reétis A, BT continetur : ergo reétangu-
lum contentum fub reflis A, BT eft zquale reftan-
gula contento fubrelis A, B4, & contento fub
rects A, a E, & adhuc contento fub A, ET.
St igitar fint dua reitz linez, quarum altera
uerit 1n quotcunque -partes: - relangulum
f ub duabus re&as lineis comprehenfumeft zquake
¢is rectangulis, que fub recta lineanon fefta, &
fingalis alterius fegmentis comprehonduntur
quod erat demon(ttandnm. - -

: PROP. il Tnzon. o
Si rea linea fecetur utcunque, rean-
- gula fub tota & utroque fegmento

- comprehenfa zquantur quadrato to-
tlus.

REﬁa enim Tmca As fecetar | utcunque ig

punflo I': dico" reftanguium’ quod fub

rectis 4 B, B T comprehenditur;: una cum redan-

ﬁulo comprehenfor {ub. BA, AL, xquari qua-
rato rete £ B.

Defcribatur enim [ per 46. 1. ]

B ex ABquadratum AAEB, &

mwum 13 AAEDB; € fx%0 A
2l & I‘am‘npu Tow AA,BEsm- |
Wiql‘z. . VTR R
lcravhraAEm;AZuPE' % s
s-.’vrop&uAErom'ﬁABmg-.:; '
7armz'oJ?AZro UﬂvﬂuBA
AT wEeynduor aeSvyatw wCd-
xeny 30 gap . vaw AA, AT,
mthAA-m AB' T2 dsTETd

I ducatur { per 31. 1.] alterugi
ipfatum A4, BE parallelar z.
Eft 1guut A & zquale reftan-
ﬁghsA L,TE: eft autem A Equa-
atum reflx AB; AZ vero
reétangulum comprchcndxtur fub
reflis- BA, AT, comprehenditur
enim fub reétis A A, AT, quarom
AA zguatur ipfi AB: & reftan-

t

E

\m'oAB BI‘, mquEﬂAB' A
7o dpa (7w Taw BA, Ar,pmi
T8 L'gav 7ay AB, BL, icw sq -m am AB
angayoNs. .

| mwwvawam&v = (o Mg
:t, e sl rmparm wEaxsidya opSrycivia

v &5 76 A IS WM WITgay cose oy b

dekay.

MPOTAZIZE .
£y e ypapeuh s Vruye T, T "z
2 I § s ¥ TanpuaTa) BEe)O WO
oy arior 1oor st T T8 ALz F THnAT
Oﬁn)@p&h opfoymvia a_t',r&' ;¢ wesu-

pnp&w 'mny.cms me;-yam.
Er&m 268p 9 &nm,q&uafmyamn r
il Nyw ¢u -ro w ¥or AB,3T e~

KWy ofeycomioy iTon s -m um 7an AT, CB
WE“X’M Gpwmtw,pm & am BT mpaym.

Z gulum r B comprehenditur fub
reflis AB, BT, cum reéta B B fit
zqualis refte AB: rc&angulum igitur compre-
henfum fub rectis B A, AT, una cum reftangulo
fub A B, BT, 2quatir quadrato retz A B,

8i Igltur ’ reéla linea fecetur utcunque, rectan-
gula fub totd & utroque fegmento comprehenfa
xquantur quadrato totius. quod erat demon-
{trandum.

Pror. III. THEOR
Si re&a linea fecetur utcunqgue, rean-
gulum fub tota & uno fegmento com-
prehenfum squatur recangulo fub
{egmentis comprehenfo , & predici
fegmenti quadrato,

E&a enim linea AB feQa fit utcunque i
R pun@oT ; dico reftangulum fub AB, BT

ualc efle rc&angnlo fub AT, I'B, una cum

: quadrato reéte BT, -

Deftxiba-
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Defcribatur enim [per 46. 1.] ex BT quadra-
tum TAEB, producaturque BA in Z, & per A
alterutri ipfarum ra, BE [per31.1. | parallela
ducatur AZ ] ‘ .

ZAquale utique erit reftan-- 5 T

AvageypdSw yip dm ms BT mresysmy 7o
TAEB, % 133w 9EA I 192, € 2a & Ain-
e 7T 8, BE wglhnhos iy Swn AZ.

: low dfsnm AE mis AA,
TE* X énnWAEn 'z T

gulumAE ipfis A8, TE: & -
elt AE [quidem reftangulum
contentum {ub reétis AB, BT,
continetur €tenim {ub reélis
A B, BE, quarum B E eft zqua- :
. lis BT : reGangnlum veroAa
eft quod continetur fub reclis
AT,TB, cum AT ipfir B fit
wqualis: & AB eft quadra-

AB, BT whrxgiuer opfyi-

” " < A ~
viov, wls”) 40 99 Lza® Ty
AB,BE, im di 1 BET7 BI" =
d% AA\z0 ey AT,TB, im
991 AT 7% TB* » Ji AB 75
axb 4 BL uregyany’ »aga

. 3 \ ~ ,

% 76V A B, I'B wEexouduoy

tum quod fit ex ex BT : Z A
reftangulum fub A B, BT, eft zquale retangulo
fub AF,r B, una cum quadrato quod ex BT,

Si igitur fefta linea fecetur utcunque, rectan-
golum fuby tota & uno"fi_gmento comprehenfum.
zquatur reCtangulo fub {egmentis comprehenfo,
& przdicti fegmenti quadrato. quod erat de-
monftrandum. S S

| Pror. IV. THEOR., .
St recta linea fecetur utcunque, quadra-
tum totius @quatur quadratis fegmen-
- torum & retangulo bis comprehenfo
fub fegmentis.

RE&a enim linea A B feta fit utcunqué in r:
' dico quadratum quod fit ex AB zquale
eflé & quadratis ex AT, T B & ci rectangulo quod
bis comprehenditur fub fegmentis AT, B,

Defcribatur enim [per 46. 1.]

. e Qrydivion Yo o3 T 0 Ty
BT mgaryrs. o
Edy deg s0déia geappn Tpadh as twys, 70
250 TS OAAS X, €105 TAY THNpMATEY WEeLs xS Sey
ofJwydvion ior 53 To¥ T8 UTaD TGN T pmpediTiaw g8
Xoupn Ewyaics X 76 dm & evesoupue  pei-
pams Treaydva. omg ide deba. .
MPOTAZIS J
Edv edYen ypaupn Tendtn ws ETvxe, 70 N
+ GANS WTegywror iovy i1 oIS T8 M T
TuaudTEY TTeKYaNOS § T NS L7 P
THAHAT Y @&e}@wﬁa opJoraric.
ETS’&Q\ paf‘p xd‘f‘f";ﬁ‘ AB ﬂfﬁlﬂos/ % a5 STUXS
‘ %am 7T Asyw om 70 dw- AB mingdy-
v {0y és 7ais 8 &0 TGy AT, T B mregryovers €
720 &g ze8 769 AT, T B mgasx o opdeyanies.
r B Avapryead3a 0p éxo ms

exAB quadratum AA EB, jun-. A
gaturque B A, & per I quidem
alterutri ipfarum A, BE [ per
31. 1.] parallela ducatur THZ, o

AB nrpaywioy 70 AAEB, % ¢ws-
’ < N\ \ 5
{WxSw 4BA, % Ag Wy & T
H g Smwpa Tav A A, BE @RgRyles

per H -vero alterueri ipfarum
AB, AE ducawr parallela 0k,
_ Etquoniam I Z eft parallela
ipli A4, & in ipfas incidit Ba,
erit exterior angulus BHT [Ecr
2p. 1.} interiori & oppoiito
A4 B zqualis, angulus autem

AxfwnTHZ* M A& Homipa
T AB, AE mepc iAo e 5 K.
Kai iwsi 2Dg s 5w 4T Z

TH AA, X els aumis SUREAIGXY
1B A, % CaTOS Yovics n Um BHT
i 51 TH &7 05 ey dorarsioy TH

AAB [per 5. 1.] eft zqualis A
angulo ABa, quod & latus BA p
zquale eft later1 AA: quare THB angulus an-
ulo HBI eft zqualis: ac propterea latus Br
fpcr 6. 1.] later1 T H zquale. fed & latus r B
zquale eft [ per 34. 1. ] lateri HK, & T H ipfi
BK: ergo & HK eft zquale K B;: & r HK B eft zqui-
laterum. dico infuper etiam rectangulum efle.
quoniam enim T H eft parallela ipfi Bk, & in
ipfas incidit T B; anguli KBT, HT B [per 29. 1.]
uobus rectis funt zquales. reftus autem eft [per
30. def. 1.] KBT angulus : ergo & refus HIB:
quare & anguli oppofiti T HK, HK B [per 34. 1.
refti erunt : reCtangulum igitur et THK B, f¢
oftenfum fuit & =zquilaterum effe : quadratum

Z E @%AAL, é'h},ﬁ@‘?ABTi

L) ABA 65w iom, sFl % @A~
¢a 7 BA 77 AAigh o’ xal O HE dpd -
via 7% 'z9 HBT $5wim® déigs xa: wrdipa 1 BT
wAdget 79 T Hisy lone aM\d % % T'B 78§ HK 50
im, 4 JiTH 7 BK, %ais HK dpa 77 KB igh
im* iwmAdpor dgas t5i 70 THKB. Asya dyom
%, opJoyavior. imei 9O TapdMnAds v 9 TH 74
BK, € eis avmis crimwey 4 TB* aj dgas oK BT,
HTB yavias Jurly cpos ioy escriy. opQ% J% 1
Uz K BT 0p3y dpa %% oma HEB. wes % i dm-
varsion, oy Uz T HK, HK B 6g% eien® opdwycimson
@t 651 To THK B, #98xy 7 xai ivwAdipoy” w-

* Videtar deefie ad fenfam explendum, wwwm 7ir BA 15 7 H it & fic nonara in foqueptibus, quod femel ad-

mopuifle &t efto,

[ .

Tedyanay

AT, T'B wEaxoudiw opSryarics, pers & am wis
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redywrey 2eg s ’f;m)on"f BT, 21,9: ™ avm
& g} » ©2Z mredyniv v, % ésw dom ¢ OH,
15T b0 D B A" maex ©2Z,T K regywra
Yo 7 AT, TB @i, Cimetiowisi » AH 70 HE,
Cénm AH » o Tay AT, B, im o0 4 HT 77
B’ xgy ™ HE aex i $s 7'(::) =% 7wv AT, ['B*
i deg AH, HE ims 55170 ds Uzav Ty AT, T'B,
t J% xgj 78 © Z, T K miregywhas 3o vaw AT, T'B*
™ dog Tosdex MO Z, TK, AH, HE i é5i mis
76 2 7 AT, T B re10aywrois X 760 s (20 7oy
AT, T B waxpudies spfryanicv. i mi ©Z, K,
AH, HE 0Ao» ¢ ® AAEB, 0651 m am 715 AB
TiTeayonwr B degx am Tis AB TITpdywrn far:
§5i is T8 am Tav AT, T B TEaywross xay 7
ds \'W'a'“:)' AT, TB w&sxo/.&é@ 0"09*uyuyf_:‘p,.

Exr apa s03ea geapps Tyundn ws ixs, 1o
am THs GARS TETEdyowor iy K5 TS T6 Am T@Y
Tporpdan TeTpayivss xay Ta dis am Taw T
pavon alaxopde iduywrio. imsp ide defou.

ETEPA AEIZIZ

Abyw o mam © A B Teredymnoy iow ¢5i mis
‘78am ray AT, T'B rerpaywnis xa) 7@ dis '@
F AT, T B @Baxsduw épfrywrie.

Em 99 mis agtas xameypaQns sxe iy €5y 3
BATHAA, i £6 xaty ywria ) \zaw ABA TH a0
AAB X Exe wavns terywnd aitgés ywria dv-
@ opJels ioy s § ABA dpa vgiydrd ai r0ees
oyamicu, ai \zd ABA, AAB, BA A, dvaw ip9xs
ioey esota 637 d% 4 Uz BA A, Aowmey apa ai Lz
ABA, AAB i §3W iny e xai aow imy,
Warips dpa Tav Uwd ABA, AAB fuicla i
&35, 3% Jin zw BTH, im yap £53 74 Camis
Xai ATaror TH we9s ™ A, Aoimy deg 1
T H B yuicesdssn ipSns® im dpa v oo I HB ya-
vid 74 I BH, ags xai wAdpa 1 BT 9 CH
S0 fmy. A 5% TBTH KHishim #diTH
79 BK® ivmhdlpor apa s5s O K, xe 0% 6pSko

)z [ BK yawiar' Teredtyarw ags €5 T K,
gifn&ﬁérn. aﬁﬁ«ézd‘):im) 70 ©Z e~
dywny Eqy Xaiiow i5i Ta am T AL* Ta g
CK, ©Z 7enedymnd ssh xai $50 s mis am Tay
AT,TB.. xait7me iov ¢5i 70 AH 7% EH, xai i
Ta AHTo a0 7@y AT, T'B, impatp n T H ¥4 T B,
% T E H épas iodw §5% 70 \za0 Taw AT, TB° 7a
dpa AH, HE i §51 76 dis \ @0 7ay AT, T B. i
dt xai 7% T'K, © Z ioz wis amo To AT, T B* 7
dps TK,OZ, AH, HE it §5i 7is T6¢ ams Taw
AT, B xai 70 fis (z#0 T AT, TB, aAa7alK,
©Z xaitd AH, HE 0Aw 65 70 AE, § 5w ame
7 A B Tergdywror’

“To dpas ams T AB wTpayavor ioy €5 wis T8
axe ¥ AT,I'B myaryswis ngj 7@ s (wu T AT,

UB @l yordice spdvyamia, imp edes dafy,

N s now"?l. ~ 4 '
E%Jq TETW Qaripy 5w, 07 CF TUIS TIVPAY OIS
xoepis Dl T dapsrgor Noggetppcs

nTEEYwrd S5w,

igitur eft, & cft exBr. eadem ratione & ez

quadratum, & eft ex ©H, hoc eft ex AT :
ergo ©Z, TK ex ipfis AT, TB quadrata funt.
& quoniam rettangulum A H 1[pcr 43. 1.] eft
zquale rectangulo H B, atque <t AH quod {fub
rectis AT, T'B continetur, cft enim HT ipfi re
zlualis: erit &HE zg:ale ei quod continetur
fubAr, TB: quare retangula A H, H E zqualia
funt e1 quod bis continetur fub rettis AT, B,
funt autem & ©12,TK quadrata ex Ar,TB:

quatuor igitur © Z, T K, AH, HE funt zqua-.

lia & quadratis ex AT, I'B & ei retangulo quod
bis continetur fub retis AT, I'B. fed ©ZTK,
AH,HE funt totum AAEB, quod eft quadra-
tum ex AB: quadratum igitur ex AB zquale
et & quadraus ex AT, I'B & ei refangulo
quod bis continetur fub rettis AT, I'B.

Quare fi refta linea fecetur utcunque, qua-
dratum totius zquatur quadratis fegmentorum

& reftangulo bis comprehenfo fub fegmentis.

quod erat demonitrandum.

ALITER

Dico quadratum ex AB zquale efle & qua-
dratis ex AT, TB & ei retangulo quod bis fub
AT, TB continetur.

Quoniam enim, in eadem figura, zqualis

eft BA ipfi A, & angulus ABA [pery. 1.]

angulo AAB zqualis erit: & cum [per 32.1.
omnis trianguli tres anguli duobus rectis fint
®quales, erunt trianguli ABA tres anguli AB 4,
AAB,BAA zquales duobus rectis. reftus au-
tem eft angulus BAA ; ergo reliqui ABA,AQB
funt uni reto zquales: & funt zquales inter
fe ; uterque igitur ipforum ABA, AAB cft
re¢ti dimidius. fed rectus eft BrH, zqualis
namque eft angulo interiori & oppofito qui
ad A, reliquus 1gitar THB dimidius eft reti:
ac propterea THB angulus angulo TBH eft
zqualis, & laws Br [ per 6. 1. ] zquale la-
teri TH, fed I'B [per 34. 1.] eft zqualis KH,
& rH ipfi BK; =zquilaterum igitur eft rK
habet autem reftum angulum I'BK: igitur eft
quadratum, & fit ex rB. eadem ratione &
6z quadratum eft, & =zquale quadrato quod
ex AT: quadrata igitur funt I'K, 0Z, & qua-
dratis ex AT,I B zqualia. rurfus quoniam [per
43. 1.] reftangulum AH eft zquale ipfi EH,
atque eft AH 1d quod fub rellis AT, TB con-
tinetur, eft enim TH ipfi I'B xqualis: erit &
EH zquale contento fub rettis AT, I'B: quare
AH, HE zqualia funt ei quod bis continetur
fub rettis Ar, rB. f{unt autem & Ik, ©Z
®qualia quadratis ex' AT, I'B: ergo T'K, 2,
AH, HE zqualia funt & quadratis ex AT,r's
& ei quod bis continetur fub reétis AT, I'B.
fed Tk,©Z & AH,HE funt totum A B, quod
eft quadratum ex AB: = - _

Quadratum igitur ex A 8 eft zquale quadratis
ex AT, rB& el reétmﬁulo quod bis continetur
fub rectis AT, T B. quod erat demonftrandum,

Corollariam.

Ex his manifeftum eft, in quadratis paralle-

logramma qu funt circa diameuum efle qua-

drata,
G PROP.

A
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Propr. V. THEOR.

Si re@a linea fecetur in #qualia & inz-
qualia, reGtangulum fub inzquali-
bus totius fegmentis comprehenfum
una cum quaegrato reGz inter pun-
&a feGionum aquatur quadrato di-
midie,

RE&a enim linea quzcunque AB fefla fic

in partes zquales ad punétum r, & in
partes inzquales ad A: dico retangulum com-

~ prehenfum fub reftis A4, AB una cum qua-

drato quod fit ex TA =zquale efle ei quod fit
¢x I'B quadrato.

Defcribatur enim [per 46. 1.] ex BT quadra-
tum TEZB, jungaturque BE; & per A qui-
dem altervtri ipfarum r'E, BZ [per 31.1.] pa-
rallela ducatur A6H,
per © vero ducatur A

MPOTAZIZE ¢.

Edy sw¥eia peauun Ty os low ¥ dnoe, 7
"z F aviowr 3 Ans TunudTar Bt )0
Pwor ooy dmioy ueron & >m § perady F -
[ TETexy@ry iooy i T DM 1 piceiag
TTexYwVG

E’f&e’i& 9ct¢ 15 1| ABmTpidde es 10 in xa~

7 BT, o J§ aviow xam » A° Ay on

Uz T AA, AB wlaxidvor opfwycivion e &

Ym0 s T A wrpaysre iow esi 16 Do s T'B

TTERY W@,

AvaprypaPIw sap am wjs BT mrpiyever »
TEZB, x ¢tm{wySwn BE g;z;jwﬁé"Aém-
7ipe 7 T E, BZ @pgMA@ 133w o AGH, 2]

dig e &m'gga Tar
T A B T'B,EZ aDgidos

KAM parallela al-
terutri ipfarum T B,
EZ: & rurfus per
A ducatur alterueri
TA, BM parallela
AK.

Et quoniam [per X

wfw wriy y K AM®
xey miAy Qg € A
¢mmipa Tar T A, BM

Z, mapd NG §xFw
f Y 7 AK.

43- 1.} I'® comple-

mentum zquale eft
complemento @Z, A
commune addatur .
AM: totum igitur

rMtoti AZ elt zquale. fed r™m [per 36. 1]
elt zquale AA, quoniam AT zquatur iplt
TB: ergo & AA zquale eft AZ commune
addatur r@: totum igitur A @ iplis AZ,AA
zquale erit. fed A © ‘quidem eit quod fub
tectis A'A, AB continetur, eft enim ae ipfi
AB zqualis; za,AA vero eft gnomon Nz O:
gnomon igitur N Z 0 zqualis eft ¢i quod fub
rellis A A, AB continetur: commune adda-
tur AH, quod zquale eft [ per cor. 4. 2. ] qua-
drato ex I'a : ergo NZO gnomon & AH
a:%ilaha funt retangulo quod continetur fub
retis AA, AB & ci quod fit ex Ta quadrato.
fed Nz o gnomon & AH funt totum quadra-
tum FEZB, quod quidem fit ex I'B: ‘ergo
re&tangulum R‘lb AA, AB una cum quadrato
quod ex I A zquale eft i quod ex T B quadrato.

Si igitur re@ta linea fecetur in zqualia & .

inzqualia, retangulum fub inzqualibus totius
fegmentis comprehenfum una cum quadrato
rectz inter punéta feftionum zquatur quadrato
dimidiz. quod erat demonftrandum.

ProPr. VI. THEOR,

Si reta linea fecetur bifariam & illi
reta quzcunque linea in dire@um
adjiciatur , retangulum comprehen-
fum fub compofita ex tota cum adjeGta

Ky exe oy s5i
7o T © ahgmAnga-
pa 10 © Z @%g-
E H Z wnpopan, weww

wesonetn 70 AM®
0oy deg To TM oAt 7w AZ imy esive @l Té
TM 7@ AAioy e, émes xaj ) AT 74 L Bimy esié
xaj 70 AA &paTa AZ oy ssi. om0y wesrrsicS
70 0@ oA dpa To A© 100 AZ nai AA iowy ks
Rz To W A To T AA,AB G, iy 90 o
AOTHAB ToHZA,AA ks 6 NZO yvopan®
xati 6 NZO apat yvispon ins §5: 7a Uz® AA,AB.
oivey eacsoxeicdw o AH, 0 (5w ioor T am T T A
6 aps NZO Yooy xai 7o AH ims 5 160 ('
Tar AA, AB wBiexodiw opfrymie xai Tw axe
ST Anrpayire. aas NZO yvauwr %70 AH
oAay 65 7o I E Z B mrpdyswoy, desw ama ws I'B°
76 dpa \z Tav A A, OB @Baxisder opfrya-
vy psTh T8 axo S T A mTpayess i ¢5i T
awxo 7 T B nrpayna.
Eav dpa 03aa yeappn Tpndn os iow % ari-
o, TC U230 TaY avigay T oMns TunpdTor @Eu-
xoidwor opfuyamn purm T8 axo © pemly Taw
o THpaydrs iy isi T Ao T ApITEAG Tpa-
vovw, omep ide dafa. :

MPOTAZIZ ¢
Edy &%eia seapn Tindy Ma, wesndy &N
ms Ty et ¢ e Jeiag 6 "oz P GANS
our Ty @eITxapdin % T aCITLepdins we-
e idvor opfoyany usTR E Sae TS npu
s
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aia Threayors lovy e T ST uyas-
s o ® npuonios xa) ¥ pocrepdons

a8 D MRS 18)EaPEIT MTERYIND,

E‘f&&aw_‘p miABnrsl.ia% Hogs xanin
o

iy, wesoxeicSa di g avth wdéia ix’
$0Oeioes 1 BA® AywomTd Uan T AA, AB wfa-
o580 ofdwycnser pesmi 3 don F I'B mgayers
i i3 7 0 T T A mrgesyaines.

" Ararypd®Ou sdp am s T A mrgaymo »
!‘EZA.eéwlCufoHﬁAE,emb‘p&)rinqpéx
#iga ¥ TE,AZ @hgMNos ix3w 4 BOH Ma
3i nd @ mpeix imvripas 7 A B, EZ wpgvres
FxSe 7 KAM @ §12]s 78 Adwmps Tar T A,
AM weghes yxdw 1 AK. ‘
Ewi iy imn ATTATB, A r

. & adjecta una cum quadrato dimidie

xquatur quadrato compofitz ex di-
midia & adjeGta tanquam una linea,

RE&: enim linea quxcunque AB fecetur
bifariam in pun&o T, adjiciaturque ipfiia
directum refta quzcunque B A : . dico rettangu-
lum fub AA, AB vna cum quadrato 2 T B
zquale cffe e1 quod fit ex ra quadrato.

Defcribatur enim [per 46.1.] ex ra qua-
dratum FEZ A, & jungatur AE; perque B [ per
3. 1] alterutri ipfarum I'E, AZ parallela du-
catur BOH: & per © ducatur KA M parallela
alterutri ipfarum A4, EZ: & adhuc per A al-
terutri TA, AM ela AK -

Itaque quoniam Areft
B A =zqualisTB, erit & reftan-

Gwis ng) B AATATS,
7o ¢

AR %, 76 TO 10 OZ iy
#° A7 AAdga T OZ

f olum A A r 36. 1.
/ = §c&angulo r[epacequalc. fe
e I © [per 43.1.] zqualeeft

%o isi. 0w wexads K A
7o TM" Aoy apa To AM :
T N Z0 Yroumi tsw igor. 1

«l\a 7o AM ST 76 B0 T '
A A, AB,im st ssw i AM

N M ez:ego& aarpfioxz
J - -zquale erit. commune ad-

(o) ~ datur TM: totum igitur
AM gnomoni NXO cft
zquale. atqui eft A M,
uod continetur {ub re-

7§ AF % NEOdga yra- E
P iros e5i e v T A A,
AB wEaxodie offeyanice. mowey weornsdw o
AH, 4w icoy T am 7 T'B mrgayans® T dpa
Um0 70y A A, AB mEnxisSpor ogSryamior pers &
axs T BT nregyamsizorisi 7o N Z O yvapon %,
70 AH. @R o NZO yvapar % 78 AH aA §5)
70 TEZ A mirgscyanor, o bw @m0 © T A° 70 dpes
Uz Tav AL, AB wEaxiSvor ieSwyoior .,(‘"“‘
wU awo T BT mrgaydnov iocoy it 7 axe P LA
s

Edr cdges 0w ypappor Tpen 95 Ny, wesesdy
i ms avrh wIna 17’ wles 10 L B dane
?u; r‘j,wcmug% x 7 ?qne'tm: wBrexsuduer
ofrycnuer poamd T8 Ao TS NI TITRYSNE
oy 85 Tw Ame T ovyxeSims ik m S oo €
= @eorudims mrpayors, oxyp e dalay,

- npoTtAaziz (.
Bay w¥ia ypappn Tptn o truye, 75 Sm
| B Ians T wp #ios T Tpmudran, o ouv-

wppinex mregymn , o st 75 T Ns

0  OAns X ¥ e Tuhuaos weae-

roriic Sdoyorio g o ST NaiwE TaH~

ATV TSy, .

, E‘X‘S&d ocip s § AB rpicde ds s xam

10T oppésor”” Aéyor om 7 amo T AB, B 7=

’ v LAY ”~ L) \ ' P
Tesyua imsisi om dis v T AB, BT wEaye-
0 ofryaria € 7w amd © AT ATgRYND,

1
-

H Z  &isAa,aB, ]ctcnim aM
[per cor. 4.2.] eft =qualis
AB: ergo & gnomon N2O :x;;alis cuf?ém
uld comprehenfo fub rellis An, A8. rur-
%us commune addatur AH, zquale fcilicet qua-
drato quod ex I B: reftangulum igitur com-
rehenfum fub rectis A4, AB una cum qua-
grato quod ex BI zquale eft gnomoni Nz o
& ipfi AH. fed gnomon Nz O & “A'H totuny
fung T E Z A quadratum ; quod quidem fic ex I A:
ergo re&at,ﬁnlum {ub AA, & B una cum quadrate
ex BT zquale eft ei quod fit ex I' A quadrato.
* Siigitar refta linea fecetur bifariam, & illi
re&ta quzcunque linea in' dire@um- adjiciatar;
re(tangulum co:ng‘rehenfum fub compofi ex
tota cum adjeéla & adjetta una cum quadrato
dimidiz =quatur quadrato compofitx ex di-
midia & adjetta manquam’ una linea. quod erat
demonfirandum. B

Pror. VII. THEOR. ,

Si re@ta linea fecetur utcunque, qua.

drata totius & unius & fegmentis fi-

mul fampta zquantur reGangulo bis

comprehenfo fub tota & dicto feg-

mento una cum - quadrato reliqui
fegmenti. Coie

T Eéa cnim_lin&ngzcungpe AB foltafit

utcunque in_punéto I': dico quadrata ex

AB, BT zqualia elie & reftangulo quod bis fub

" xellis AB, BT continetir & ci quod fisex AT

vadrato. - _
ey Ga Defcribatur
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Deferibatur enim {per 46. 1.] ex A B quadra-
tum AAEB, & figura conliruatur. - ;
Itaque quoniam AH reflangulum zquale eft
[per 43. 1.7 reQangulo HB, commune adda-
tur I'Z: quare totum AZ toti TE eft zquale:
ula igitue AZ, TR dupla funt rectan-
guli AZ. fed AZ, TE funt KAM gnomon &
uadratum rZ: ergo KAM gnomon & qua-
gmumd' Z dupla crunt re- -

EUCLIDIS ELEMENTORUM

Arapeyesd@PSa 9d-axd © AB rdyarer 18
AAEB € xampuypa@Savooyipyan
Kei e7rél ioav €57 70 AH 700 HE, X900y wesoner
- Sw 74T Z Sy dpa 70 AZ SAw 72 T Eter ooy
7a dpa AZ,TE OaAdad i1 & AZ, aPa T8
AZ,TE ¢ KAM i yraper € 70 T Z mélpdyaroy’
0 KA M dpa yyapwr € 70 T Z dmrdad i 76 A Z,
¢34 78 AZ Mardewy € ndls

&a:guli_ AZ eft autem id B r A Uz AB,BT, i34 BZ 3
uod bis continetur fub re- I\ . . o BI* § dipes K A M vcbpacan ¥ 70
is A8, BT duplum ipfius o A/-] TZ slpdyancr ivow is3 76 e
AZ; etenim [per cor. 4. 2.]BZ . \ e ¢ 70 dk
eft zqualis Br: gnomon igi-' / ) g ETe AB, BI, x9ivoy axs7-
tur KAM & quadratom T Z "N\ K wicdn 10 ON, i iswanrd s
zqualia funt e1 quod: bis fub ' AT wilpdyarer® & dps KAM
reftis AB, BI continetur.. CM Yrdpay xgy 7 L Zy ©N Tilpd-
_c&mune addatcllxt @N, quod yores im i3 vt s vz
eft ex AT quadratum: ergo ~ : e
gnomon . K aM & quadrata ;:; :,\B’ n:\‘rr'zg‘fxf"‘?{‘? og*
T Z, ©N zqualia funt ei quod - i ; WY Kai T amo. w5 AT
bis fub rettis AB, B conti- E N 3 A Tipayarw, dB § KAM ywe

netur & quadrato -ex AT. at . ‘
gnomoh K AM & quadrata Iz, @N totum funt
AAEB, &TZ; que funtex AB, BT quadrata:
quadrata igitur ex AB;BI zqualia funt reftan.
gulo quod bis fub retis A B, BI" continetur una
¢um eo quod fit ex AT quadrato.

Si igitur refta linea fecetur utcunque, qua-

drata totius & univs 2 fegmentis fimul fum-
pta zquanwr reftangulo bis comprehenfo fub
tota & dicto fegmento nna cum quadrato re-
liqui fegmenti. quod erat demonftrandum.

et -
4

- © Pros. VIIL THEOR.
§i re@a linea fecetur utcunque, rectan-
gulum quater comprehenfum fub tota

* & uno & fegmentis una cum quadrato

. reliqui- fegmenti 2quatur quadrato

. compofitz ex tota & prediGo feg-

. .mento tanquam ex una line¢a. o

RE&& enim linea AB fefla fic utc:llt;qué n
.\ T dico reftangulum quater {fub rectis

AB, BI' contentum una cum quadrato quod

ex AT zquale efle quadrato quod ex AB, BT

tanquam ex‘una linea defcribitur. - )

-«Producator enim in direGtum reftz AB reda

Az, & ipfi.T B ponatur =qualis Badefcribaturque

[per 46 1.) ex AA quadratum AEZa, & du-

pia‘figera conftruatar, = - - C

-. Quomiamy igitur TB_eftizqualis BA , ‘atque

di ;B [per 34: 2] ipli BK mgualis, BA vero

iplt KN, ent & HK zqualis KN. "eadem ra-

tione & NP ipfi PO clt zqualis. & quoniam
rB cft zqualis Ba, & HK 1pfi KN erit [per

36. 1.} reftangulum quidein FK 2quale reétan-

gulo BN, redtangolum vero HP ipfi PN. fed

rK et fpcr 43. 1.] zquale PN, complementa
éniw. fuat - pasallelogrammi ro :ergo & BN
zquale eft HP, & quatwor reltangula BN, KT,

-

poor % ia LZ, ON wépdryona
oAor t5% 70 AAEB € 70 'Z, & 65w 70 Tay AB,
BT Firpdiyava’ Td apc dxc Tav AB, BT Tirpi-
ok i 5% TaaTe dis "o T@y AB, BT wEmyee
Ww opdoyamie pera TE dxo AT 76 arydva,
Ede apar 803ea ypappy v ds. sy, vo
amo T oMs € 10 A’ 6105 Ty TRAUGTEY, T cwe
ap@itipa Tilpaywra, i isi Tars ds L ©odye
€ & expnpuirs Tpipdles wEExopives opSoyayin % 7o
ame s Mins Tpipans Tilpayara; imspid|datay
.. TIPOTAZIZ 4.
Edr wlsia yexuun Tty as éuye, T -
| regus "am AN xad ends T TunuaTar
sy Buor Spoyanar par § Auwg T
| paTs WTexyarg ooy i1 T Te Sa B
© Ans g ¥ elpnumy TmaTos as S s
" aryex@irm wrexyars. '
ETS'E?M 2t s 0 AB rerpndw ds Eruxe xard
£0 T oqpétey” Afyw om 70 Tilpdxis 0 T
AR, BT wExpdor opdoyamioy pera T aro ¢
AT rﬂra'ya’ws oy €5 Tt amo © AB, BT w5 ame
pias avay paivn Tipayawe, ST
ExCeCAGa od 7 60 Fetos W ABwdedan BA,
xef xeidw 79 T'B lon q BA, xai draysyeddSw
amo ® AA TeTpayaroy 70 AEZ A, xai xalgpee
o ppSw dvmrir 70 gmpa. . ‘
_ Emidvionesn B 74 BA, ald1 L30T B 7
HK é5wioy, 108 BATH KN, %4 HK 74 KN s5iy
iy, 2)g7Tdavra & xaiq P ™ POeswizn. %
s7el ion €5 o LYY T B 77 BA, 4 J HK 7% KN iop
apai5i 70 ¢ IK 7@ BN, 7o d¢ HP 72 PN,
ala 1o TK 70 PNish ioor, aDgapupans
» 78 rO Aoypeippes’ e 70 BN dpch
7@ HP W icor T4 Tiovapa doa Td BN,KT,
) HY,
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HP, PNl alihoir &1° i nioSags dsa mga-

wWEnd ¢ ¥ TK. SuAw S7e iy E&v‘prnq”m;

@R 7 p30 B A T3 BE, TiT in i T Hesly b, 49

TB oy HK, 781 0 W HIlimia® %y T H deg 71
S\ @ % ’u"\‘v'

HIT 65y ione im is § T H Y HIL 5%

OP 5 PO o isi 4w 8 AHTO ML, 1 A

70 PZ. aMa B MI v LA o5 iaw,

ewpans 30 ¥ MA @D

aDgwAr-

4.1
HP, PN funt inter fe xqualia, ideoque qua-
drupla funt reftanguli Tk. rurfus quoniam
I'B cft zqualis Ba, & Ba quifem ipfi BK,
hoc eft ?ﬁer 34-1.] ipfi T H 2qualis; TB vére
ipfi HK, hoc eft HII: eft igitur TH aqualis
HIL eft autem & NP ipfi P O 2qualjis: reclan-
gulom igitur AH [per 36. 1.] reftangulo M1,
& reangulum TIA ipli PZ zquale erit. fed
Ml elt [per 43. 1.] zquale

* %% AHapa T A r B 4 11A;complementa enim fuut
PZ i isit w mosaps dpa M2 parallclogramati; qua-
\ v o re ip eft =-
= AH, MILTIA, PZ o M H X N quale: quatuor igitur AM,
Msis S50° v ToTapd dpa M, 11 A, P Z inter fe font
8 AH &1 mrgawiina. zqualia, ac propterea iplius
e ) xgi va movdpata = AL 0 AHquadrupla. oftenfum au-
I'K,BN,HP.PN'rEI‘K-n- : / tem eft & quatuor 'K, BN,
scamAina® T4 dpa oxr & P HP,rP N éguadrupla eflerk:
wEd s : quare ofto quz gnomonem
ze T ETT propna w ZTT conflittunt AK qua-
rgadana ¥ AK isi, 4 sx drupla funt. & quoniam AK
P AKro zv T AB,BAS, eft quod fub rellis AB,BA
P EHBRTIBA Tocks g 5 Z contmnetur; etenim BX eft

sreginis 'm0 T AB, BAn- S
TeamAdow i T8 AK. ©sixdn Ji T8 AK TiTpa-
@Adewos € 6 ST T yrapm” 7o aga WTEERIS \ 20
Toy AB, BA oo s5i Tw ZTY yvdpori. xeior
woenide 70 2O, 0 s5iy ioor Tw am T AT mrga~
Yo  des mrpeKis Lz T 'AB, B A wEmy-
uor ogQuydivioy psta ¥ am S AT mregyirs iow
% T@ ZTT Yapving 0 0. @Aa o ZTT
P X ™ 2O cAwisim AEZA mrpdys-
sw, ¢ &w am ms AA To dga Tilsduis
var AB, BT ®Euxiiduor ogSvyamor ydla mi am
wjs AT tipayons ivor 553 700 am mis AA, 75T
Ve 78 9%3 7 ABX BT a5 amo puds avanga@irn
Fiocyanc, . : .
vélgchuus L = iis % évos. 7 Tpaphran wEaxs-
&5wor ofdwyawior pard T8 dxe 18 MinE Tpipa-
ws Thpgyaws iow #53 To 78 &0 7 odis %, 78 dlg
4Bye TpApaTS 05 e phids iV TeTpas
oy, o ides deily. Cn T
. pmpoTAzISV. .
Edi ewaia seauun T 6 0w & dnoe, m
o km T avioned P AN THaucT Oy 'z't‘ljej'ym
Rahdod ‘&1 T Sm ? quaiesna) ¥
3 S el T U NTeR YN
ETS&. oap ms oy AB 1éncdw sy i xam

BT, o d% dvioes Xam B A Aye on =

w#d tow AD, AB rergdyava Nardad  Tor

&xd Ty AL\ T A Tergayersy, -

Hy9w 93 dwd TET 9 A B wess opeis T E, %
xebe {oy ixcutipe viov AT, T'B, nati emeleix Sooren
‘o EA,EB, % 3¢ (80 78 A 1 ET aDenrG-
WS n AZ, 2 7 2 5 A B wDERA i x0w
% ZH, % mluxSe 1 AZ.

. A [per cor. 4.2.] =qualis BA:
erit contentum quater fub rectis AB, BA ipfins
AK quadruplum. at demonftratus eft gnomon
=TT quadruplus ipfius AK: quod igitur qua-
ter continetur fub reltis AB, BA zquale eft
gnomoni =T Y. commune addarur ze, 'quoci
quidem [per cor. 4.2.] quadrato ex AT eft zquale ¢
ergo quod quater continetur {ub retis AB,BA
una cum iuadrato éx AT aquale eft Spli =T P
gromoni & quadrato £©. fed =TT gnomon
& 2@ conftituunt totum AEZA quadratum,
quod defcribitur 3 recta Aa: reflangnlum igi-
tur quater fub reétis A B, BF comprehenfum una
cum quadrato ex AT zquale eft ei quod ex A 4,
hoc eit ex AB,BI' tanquam ex una linea, defcri-
bitur quadrato. L .
Si igitur reta linea fecetur utcunque, reftan-
;‘ulum quater comptehenfum fub tota & uno &
egmetitis und cum quadrato r¢liqui’ fegmenti
xtgamr quadrato compofite ex tota & pre-
difto fegmento tanquam ey una linea. quod

esat demonftrandin. -

- N [

nootf - ProrcIX. TREOR: 0
Si re@a linea fecetur in-zqialia & in.
. ,&qualia, quadrata: ipgqualiom feg,

mentorum funt dupla quadratorum 2
: - dimidia & 2 ‘reCta’ intet pun&a- fe-
© &omum. o om0
Rl’.&a emm linea quecungue AB fella fie

in parws zquales ad T & in partes ina-
-3uala ad A: dico quadrataex A A, AB qua-
ratorum ex AT, I'4 dupla effe., . -

Ducatur enim [ per 11.1.] 2 punélo T ipfi
-AB ad reflos angulos: T'E, & pomawr azqud-
lis alterucri ipfasum AT, B, junganturque E A,
EB; ac per A quidem [pcf{gAI._I..r] ipfi BF
‘raralkla‘ ducatur &7, ‘per Z very ipfi A B paral-

ela ZH, & AZ jungaw. '

G 3 Itaque
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Itraque quoniam AT eft zqualis T'E, erit &
angulus EAT {per 5. t.] angulo AET zqualis.
& cum relus fit angulus ad T, reliqui ART,
EAT [per 32.1.] uni refto =quales erunt, &
funt zquales inter fe : uterque igitur ipforom
AET, EAT cft retti dimidius.  eadem ratione &
recti dimidius eft uterque ipforum r BB, EBT:
ergo totus angulus ABB redus elt. & quo-
niam angulus HEZ di-

'EUCLIDIS ELEMENTORUM

Kai é7el imisiw of AT 74 T E, o 653 ek o \op
EAT yavia 74 CavAET. € exes ofin isw % awevs
1@ Ty Mimyj dpa i (70 AET, BAT pud op95
iry eas” niceus cpe oS isw iAo iy ad
AET,EAT. 2)g m avm 3% X, ixanips o (29
T EB, EBT nuiods ssw op3s® oAy apay 20 AER
opdi 551, xaiirmei 7 U HE Z apicid esw oI,

‘ 0pdn din v EMZ, iy

midius eft recti, rectus 1 e v A
autem EHZ ; equalis E 2%pes T °’\""6 amTIou-
enim eft [per 29. 1.] in- T TN LD ET B Avimy
teriori & oppofito ET'B : z ape N 7w EZH fplold
-erit & reliquus EZH re- tsw 0gdns i G 5w 4
&ti dimidius : zqualis igi- Lz HEZ ywries T4
tur eft H E Z angulus ipli EZH diev % \HEH
EZH: quare & laws EH A "ﬁzm"” y

{ per 6.1.] lateriHZ eft UL TIH Z Sam o wni-
zquale. rurfus quoniam , Awemel f s 70 B yu.
angulus ad B ditmdius eft A r a B via vpicda sow opds, op-

rethi, reftus autem Za B S
quocf- fiv [per 2g. 1.] zqualis interiori &
oppofito ETB, reliquus BZA reti erit dimi.

dius: angulus igitur ad B zqualis eft angulo-
o ZB: ideoque Jatus AZ [ per6. 1.] lateriaB -

zquale. & quoniam AT eft zqualis T'E, erit
& ex AT quadratum zquale quadrato ex T E:
vadrat igitur ex AT,TE dupla funt quadratt
€x AT. quadratis autem ex AT, T E, zquale elt
£1;er 47.1.] quadratum ex EA, fiquidem retus
t angulus AT B: ergo quadratum ex R A qua-
drati ex AT cft duplum. rurfus quoniam EH
zqualis elt HZ, & quadratum ex EH quadrato
ex H2 eft zquale: quadrata igitur ex EH,HZ
dupla funt quadrati ex HZ. at quadratis ex EH
HZ zquale ¢ft [per 47. 1.] quod ex EZ quadra-
tum: ergo quadratum ex EZ quadratiex HZ
duplum erit. 2qualis autem eft HZ gper 34-1.]
ipli T a: quadratum igitur ex EZ duplum eit
guadrati exra, fed & quadratum ex AE qua-
" drati ex AT eft duplum: ergo quadrat ex AB,
E2 dupla func quadratorum ex ATr,TA. qua-
dratis vero ex A B, EZ zquale eft [per47.1.] ex
A 2 quadratuni; quoniam angulus AEZ rectus
eft: quadratim igitur ex AZ: quadratorum ex
AT, TA cft duplum. fed quadrato ex AZ [per
47.1.]zqualia funt ex A 8, A Z quadrata; rettus
enim eft angulus qui ad A: ergo ex As,AZ
unadrata dupla funt quadratorum ex AT, T A,
Yawem AZipfiaB zqualis: quadrata igitur
¢x Ad, AB quadratoram- ex-AT, ra dupla
mr'. " Jt mé:h‘ I}’n K ‘: . ) zq-.. Hz
.. S, ighur- recta ; linea fegetur . 1n qua
& inzqualid, quadrata inzqualium fegmen-
torum f{unt dupla quadratorum 2 dimidia &
2 recla rinter puncta feCtionum, - quod erat
demonftrandum. . : _

o I’n:or. X. TuHeor. _
Si re@a linea fecetur bifariam & illi re-

. @&a quzcunque linea in dire@um ad-

* jiciatar, quadratum compofitz ex tota

3 Je 9z Z AB, im 93
wEAW 53 T ShTe6 Ngj dmesTRy TH U3 ET B
Moim) g 1\ BZ A ijdiodd isw opdVis” iy dpas
A weo T B yaria T wd AZB" digs X, wALes
N'AZ GAlpa TH ABisw oy, xdi Ewe iy sy
AT 7 TE, iow i3 % b © AT 7 ams S TE*
T dpx Axo 7w AT, T E veredyure Aeddaa it
T8 4% © AT. wis deaxs vaw AT,TE imv i)
T axs 7is EA Tevegiyaney, 0p sap % VAT E
Yavia® 7o apes axd B EA Dardedy it TE ars
T AT, SuAw 76 oy &9 EH 17 HZ, ooy 663 xatt
7o dws SEHT® dro P HZ' i apat and 7oy EH,
HZ mgdyoana Hardnd i & 2m © H Z nmeus
yave, mis Jt Ym T EH, HZ miveayaois iy ¢t
NIm T EZ° B ¢gx %m ¥ EZ nvedyoves M-
@ALa s TE DM S HZ. imdi WHZ AT A* =
des 2m + EZ Neddar iy 76 Y ST A, e
d% % B3m T AE dodaowr 752 § AT ™
do2 XM T AE, EZ mrgdiyana doddaid i Tiw
dom 7w AT, T A sivpayivey. mis d% dom tior
AE,EZ {mr isi 1 2m 7 AZ mrpdryanor, ifn o8
7T AEZ yania® T agg T AZ THedyW-
vor Amddawy 637 dm T AT, CA. 7094 dem ¢
AZ it Y T AA,AZ, o 9 4 w5 ¥ A
yeria' T agadon T AA, A2 NwAdad in T
T AT, T A nvegyavom, im Js 1 AZ 17 AB° ™
aex dm ¥ AA,AB mrpaysva . 853 T
273 vay AT, T A irpasysvoy, '
N\ 4 e -~ . ~ P N .
 Eardpa sg%m A a3 o5 Toue % s,
98 210 Ty ANITIY T ONSS THAUATAY TETpAYcres
Nwrdnd b3 T¥m Do gpiceis £ Sm ¥ pee
Gy T mjen wrgayars, ompide dafay, -

MPOTAZIS i
Edy w8 seauun ‘r]uﬁ';' Nots orat;i‘)-: N
75 abTh eoaa in wlease 7o WA s
ows T gesexudn 4T3 S T e
| xaybins
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x{udvas, T ouvaupimex. MTegIwR, N
ANdod 1 TITe S Apuosiag ) § Sm
3 qulxsuins tere ¥ npuaiag s * wesora-
phrns as Som uas drajeapirmes Tlay .

E‘r&&aﬁg ns § ABarpide Sxsvam oL,
W Jé 5 avry 63hia ix WS
ABA Miyw im m o T AA, AB rpaysra A
WAdad ¢ T 2o taw AT, T A mrgayasmr.
Hyx9w ob aw 78T mypsis T4 AB mgos dpJnss 4
T'E, % xeicw iy ixavips véw AT, B, & imdei-
Xhomes aj AE,EB* % g iy ¥ ETHAA GDgA
s A xfe o EZ, Blgs ds7d A AT E aDgiy-
Aog ix&wi AZ. !_(\,irei s Mh‘ Wi
ms ET, ZA ©3ad ns imar 5 EZ, ai v
TEZ, EZ A dgas Juaw ép3edfs oy esow”  ai dpa vm
ZEB, EZ A dYo 4w
dovorés etew. aid's dm E

& adje@ta & quadratum adjetz fimal
fumpta fant dupla & quadrati ex di-
- midia & quadrati compofitz ex di-
midia & adje&a tanquam una linea,

in direftum adjiciatur quzcunque refta
nea BA: dico quadrata ex A 4, AB quadrato-
rum ex AT, T 4 dupla effe.

RE&a enim A B fecetur bifariam inT, & fpﬁ
1

Ducatur enim 3 punéto I [per { r.x.l] ipliaBad

-retos angulos I B, & ponatur zqualis alterutri

ipfarum AT,T B; junganturque A E,EB, & per B
.quidem ipfi A & [per 31.1.] parallela ducawrEz,
per A vero ducatur A Z parallelaipli r 8. & quo-
niam in parallelasE T, z A refta quzdam linea E Z
incidit, angulir EZ, EZA [per 29.1.] zquales
funt duobus reltis: anguli igitur ZEB, EZA

. duobus rects funt mi-

 10TCS, quee autem retze

EAaosiyr 1 30 s ex-
Caiibuas ovpmmlsay
ai apa EB, Z A chGaio-
Wy J7i = BA pipn
wme!D. EnCioMfTw-

4 minoribus angulis,
quam funt duo recti, in
infinitum  producuntur
[perax.11.] conveniunt
ter fe: ergo EB, Za
produte ad partes Ba

o, Xg pATET W

A . ) A -

xam n H, % imslsox e 3 B

¥ AH. , .
Kai €78 igy esv ) AT . ' u

1 TE, B g yorias |
(@ AET T4 Va0 EAT, %61 wess 16 T° -
gesas aps pJ9s 5w ixaTipas Ty 70 EAT, AET.
2)g 16 avra Iy kai ixaTipa Tey 'z T EB, EBL
Apicde 5pns tsw' 0pdn dpa tsw A w0 AEB. xal
i7a fpioda opd1s tsw o Uzm0 E BT, fuicta dpet cp-
Sns % 0 'z ABH. t0d% € Uzmv BAH 0p3,
i gotg 53 TH 0 AT E, E4a\al gap® Aoy cpes 3
Uze® AHB quictd tqwopdns” o cpa s AHB 9
U ABH esw iz, Ggs X, whdpa 4 B A wAdpd
TN HA €5 ion. #A0,emein 'z EH Z fpiodd isw
opdas, 0pSn A0 weos 1@ Z, iy xdkp 51T ammar-
awr.TH Ages T I Aoimy apas C@ZEH " paiaia
tsw opln's” ion apes o U9 EH Z yawvia ™ oo ZE H'
Ggs xai wAdlpa y HZ xALpd 7 EZ 45w irn. xaki
iy k‘uiE[“rﬁI‘A,?’m%‘\m«lﬁa:whsEPﬂ-
Tpaywor 76 o © AT TTpayae’ i dpd dxe T
EL,T A wrpayawa Nrdacd w1 78 axd FTA
TTpayans. wis 94 am vy ET,T A {oor 66375 daro
P EA" Toagaams TEA n.rpéyﬁm N Adaiy i

& ano & AT mrpaydys. WA, tx el iey iqw o HZ

™ E Z, oo 653 Xkt 70 #m0  Z H 0T payosnoy ch amd
'l‘ZEnrpa.ye’v@' u\czpd.d:x}: Ty ZH, Z E dmha-
@it 851 78 amo © EZ. mis dédxe T HZ, ZEiooy
#5170 a®o T EH mrpayaror’ T mga dwd © EH
dddorit i1 T8 axo P EZ. b JAEZ 7y T A
To dga dwo S EH Terpayamar daAdaiy isi vé a
B A idexInds x, 1o and 75 EAdrdowy 78
@7o% AT* 1a dpa dxo 7w AE, EH Turpdymrs

A convenient. producan-
tur, & conveniant in
puncto H,& AH jungatur.
Itaque quoniam AT
cft zqualis TR, angulus
AET [per 5. 1. angulo
EAT =zqualis erit, atque eft reCtus qui ad r:
uterque igicur ipforum BEAT, AET [per 32. 1.}
cft recti dimidios. eadem ratione & reéti dims-
dius elt uterque T BB, EBI: ergo AEB eftre-
¢tus. & quoniam EBT cft dimidius rechi: erit
& recti dimidius ABH [per 15.1.] fed & BAR -
[ per 29.1.] reituselt, etenim eft 2qualis ipfi
ATE alerno : reliquus idco AHB dimidius
eft re&ti, igiur & angulus .AHB ipfi ABH
zqualis : ergo & latus BA [ per6. 1.] zquale
later1 H A, rurfus, quoniam & H Z dimidius reft,
reftus autem quiad 2, eft enim [per 34. 1.]
angulo oppofito - qui ad I' equalis ; erit & re-
liquus ZEH reéti dimidins: igitet EHZ angu-
lus equalis ipG Z EH; quare & latus HZ [per
6.1.] lateri BZ eft xquale. & cum ET fit
®qualis I' A, & quadrawmn ex ET aquale eft
€1 quod ex AT quadrato : ergo quadram ex kT,
T'A dupla func quadrati ex T A. quadratis au-
wmexEX,T' A zquale eft {per 4%.1.] quadratum
¢x E A : quadratum igitur ex BA-duplom’eft qua-
drati ex AT. rurfus, quoniam HZ elt zqualis EZ,
zquale eft & ex Z H quadratum quadrato ex ZE:
quadrata igitur ex Z H, Z E quadrati ex B2 funt
dopla. at quadratis ex HZ, ZE zquale eft [per
37. 1.] quod ex EH quadratum: ergo qua-
ratum ex EH duplum eft quadrati ex EZ.
zqualis autem eft EZ ipli ' : quadratum
igur ex B H quadratt ex Ta duplom erit.
oftenfum eft quadratum ¢x EA duplum efle
quadrati ex AT: ergo quadrata ex A B, EH
funt
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funt dupla quadratorum ex AT,T A. quadyatis
vero ex AE, EH aquale eft [per 47. 1.] quod ex
AH quadratum : quadratum igitur ex AH du-
‘plum eft quadratorom ex AT, TA. at quadra-
to ex AH zqualia funt. [per47.1.] ex Aa,
aH quadrata: ergo quadrata ex AA, AH funt
dupla quadratorum ex AT, T A, fed aH eft
zqualis AB: quadrata igitur ex A4, AB funt
dupla quadratorum ex AT,TA.
Si igitur recta linea fecetur bifariam & illi
refla quzcunque linea in direCtum adjiciatur,
adratum compofitz ex tota & adjecta & qua-
E:amm adje@z fimul fumpta funt duph &
uadrati ex dimidia & quadrau compofitz ex
imidia & adje&ta tanquam una linea. quod
erat demonftrandum.

Pror. XI. ProBL.

‘Datam re®am lineam 1ita fecare, ut
retangulum fub tota & altero feg-
mento zquetur quadrato reliqui feg-
menti.

I'T data refta linea AB: oportet ipfam

AB ita fecare, ut quod fub tota & altera
parte continetur re€tangulum zquale fit ei quod
a reliqua parte fit quadrato.

" . Defcribatur enim [ per 46. 1.] ex A B qua-
dratum ABAT , feceturque [ per 10. 1.] AT
bifariam in E, & BR jungawr; deinde, pro-
du@a TA in Z [per 3. 1.} ponatur ipfi BE
‘zquahs EZ, defcribaturque ex AZ quadratum
Z6, & HO ad K prodocatur: dico AB ma
feétam efle in ©, ut retangulom fub A B, B
zquale fit quadrato ex A6, :

Quoniam enim refta linea AT bifariam fe-
catur in E, adjiciturque ipfi in .

Mr2daid ¢ 70y axme Tay AT, T A mrpgydray.
mis J% amo Tow A E, EH mirpgryavais iooy &3 1 am
mis AH nregywror m apa axo ms AH drid-
oy i T amo T AL, T A, Tw) axs?d AHim és
axo T AA, AH' 7 dgas ams T AA, AH Tiloa-
yova ArAdad 3T ax 7oy AT, T A tépasywron.
M3 AHTHAB Tddexawy T AA, ABriea-
Yyawa Mxrded s51 7@y 2xo T AT, T A réloayanay.

Eqy deg i3 geapupen Tun 3y dixa, aorly

d% ms avry Wwda sx «wIeas” B aws THs oMrs

m;rg m‘u%q 751‘5 axs w wesxeSons, ra

cuoapiTees Terpaynd, dxAdad &3 TETE AT

Sapiceios € 78 axo 716 ovyxesSims ixTs T npe

Oeetg X THS WCITRELIMS lo5 AT pids AIBYER-

Qirns vilogcyans. omsg ides Festay.

MPOTAZIZ w'

T &HYaowr eFaar Tuar, o T5 a0 +
TAns G & erepy o T ey @’E,ax:fp?pov
Sy dnior iy ?{) T S § NI T~
o5 THIERY 1.

E}:ra n dodaom «09aa 5 AB Jady T AR

TSIRED, LGS T 70 TS OANS Xgy T §TIpE Ty

T pparan wlrxipduor ipJoycvior ioor v Tio ax s

78 Aoix3 TpRpaATIS TSTERY NG,

ArajugeaDIw 3ap ams s AB Télsaywrcr TS
ABAT, € réjundSwn AT Nya xard o E oypsion,
xey imileixSw 4 BE,€ MxSwn TAIhin z, €
xéog'arﬁ BE i % EZ, xey rassnpaSw axo mis
AZ rlpayavcr nZ 0, € MxSw g HO JA1 15 K°
Xyw om o AB TiTpy) Xata 70 ©, Ggs T LT T
AB, BO wEaxidvor 6p9rya'»m Tooy etvas 'rt:;i axo
s A© rlpaywra,

Ewxei 0 e03aa q AT rirpn”) fixa xara » E,

diretum AZ; reftangulum fub H
rz, ZA una cum quadrato ex
AE zquale erit [ per 6. 2. ] qua-
drato ex EZ. fes EZ eft zqualis
EB: redtangulum igitur fub rz, ©

- wwevones,) 5 avry f A Z'T0 dpt 'za0
: var TZ,ZA sy 6Sryo-
viay peTa 78 awo mis A E élpaysvs
iny 651 T A X6 TS EZ mrpayivas.
v o ~ \ ¥ Y

it JnEZ ™ EB' B apa =0 Twr

ZA una cum quadrato ex AE B
zquale eft ei quod fit ex EB
quadrato. quadrato autem ex EB
#qualia funt [ per 47. 1.] qua-
drata ex BA, AE, ctenim angu-
lus ad A reGuseft: ergo reftan-
gulum fub rz, ZA una cum
quadrato ex AE zquale eft qua-

A rz,zA wEet 51 8wov oSy conicn pus-
T ¥ 2o T AE mgayavs ioy s
T Xom 105 EB tipayavm, aRMa

\E rs o & E B ime icd 74 a6 7

: BA,AE,&FS"m&pﬁwtx‘ TwA Yo-
via' 7 dpa w0 T TZ, ZA psrd
b N N~ v Y A~ » \ ~
¥ amoTis A Eozy 651 iS5 amo Ty

dratis ex BA, AE. commune au- A K
featur quod ex AE quadram: @
reli(]]euum igitur - reGtangulum fub rz, ZA =-
quale eft quadrato ex AB. eft autem fub rz,
2 A quidem reflangulum ZK, fiquidem AZ eft
ualis ZH; quadratum autem ex A B ft
i;&um AA: retangulum igitur ZK zquale
quadrato AA. commune auferatur AKY
ergo reliquum Z e reliquo @ a eft zquale.
atque eft ©a refangulum fub AB,BS, cum A B

I' BA,AE. wwo aPrpde n ame

™45 AE" Aoiwoy @a 70 \wv T
T Z, Z A i pdvor spSoyavior iy £33 70 ame s
AB rﬂga.'ya'»qi. G 5411'3,0.9{;@675' TZ, ZA'ro\
ZK,imP nAZTHZH 70 déamimis ABTO AA®
T pa Z Kiom ssite AA. xgwoy aPuprcde o8
AK' Aumoy dpa P ZO T4 @A invish Xay én
® &% @A P Uav Tay AB, BO, iTn japq AB

™

4
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WBA' mAiZenamid A®' B dga T
AB, 3O wEaxspuor igdoyansey iovy t51 700 ams
A® nTpaywvw, :

H apa doJemt e03¢ia 1 AB virpnmy xard ©

®, &ige 1 U T A B, BO mygaysiduer opdvyamioy

iom vy 7y amo st © A ijparyany, Sy idd miney. |

MMpoTAzIsE 2.

Fy 115 auChvyarios resyavas T8 Sm
aubrear yoriay \Zz;vrayéaus ANEUERS
Tresymry wilh ‘Gt i SmE T d
Caciar aniar 2Ly ¥ AALpar T ex
yarar, 7 wwouhe Ns Nz was T
ot a:yCAeTav‘)aw'au o Lo c’xxCAn?:ch
» X508 FiAse, %y + BaoAguCaropuiins -
05 S0 © (N TY wEss TH aubrdig i,

I's

$x0r Tl o BAT yaviar, € xfwand & B
mpens 7 T T A EnornSemen xadems 4 BA' Adyw
091 72 ams S BT mrpdryaror uslor 17 do FB A,
AT wrgatyasa, i ds 0 FT A, AA wmigpexe-
PO dyryamiss. o
Ewei 98 e03eia nT A mivpn-
7o cos STUXE KaTA T A THpeiar”
W dpas axd © LA iny 53 mig
axo ray LA, A A mrgayanis
Xy 74 A @ T TA AL m-
emxodpu yJryario.  xowor
‘ Yo B axs S AB Ta
dpa axs ¥ T A, A B i 153 mis
T aze T TA,AA, AB TiTga~ -

Ez-ra aipCAuya;mwr(/"yam 7 ABT aulAdar

Tau-

: 45
fic 2qualis Ba; & z@ eft quadratumex A ®:
reftangulum igitur {ub AB, B© quadratoex A @
zquale erit.

uare data.re@a linea AB ita fecatur in
néto @, ut reftangulum fub AR, 8o zquale
“fit quadrato ex A ©. quod erat facicndum.

Pror. XIL THEOR., .

In triangulis amblygoniis quadratum Ja-
_ teris fubtendentis angulum obtufam
.. majus eft quam quadrata laterum an-
gulum obtufum comgrehendentium,
reGtangulo bis comprehenfo fub uno
lateram citca angalum obtufum in
quod productum perpendicularis ca-
dit, & recta extra intercepta A per-
pendiculari ad angulum obtufum.
S 1T amblyﬁonium triangulum ABT obtu-
fum angulum habens BAT, & ducatur 2
puntto B ad T A productam perpendicularis BA:
dico quadratum ex BT majus efle quam qua-
drata ex BA, AT, reftangulo quod bis fub
rectis T A, AA continecur. T
: Quoniam enim- reéta linea
B T A fetha eft utcongque in
* punto A: erit [per 4. 2]
quadratum ex TA zquale &
quadrats ex TA, A8 & a
reftangulo quod bis conti-
netur fub re€tis T A, AA. com-
mune addatur ex AB qua-
dratum : quadrata igiwr ex
I A,a B zqualia funt & qua.
dratis ex TA, AA, AB &

Yyonross ngj Tadis \mw T LA, P
A A mgmyodie dSvyaic,

G2 s pir axs T LAy AB icor 45} 0 axe 3
T'B, 0¢%1 90 1 weos A yania® nijs Jiana T A A,

AB iy sl @ dwo S AB T deg dxi oS T'B -

851 1is ™ am T T A, AB ngaydress xgj T s
20 7 T A, AA wBayodyw opFrymie® dgs »
am ST B avgdyarsy ¥ am 7 TA, AB wrgays-
won peslr 653, T s Lz T A, A A wEayopiw
" ogYwyanico, .

. Ev dex mis apubluyonios seryanis w dxo
¥ Gplonsioes yowiawn vt erbons orrdopgis wTpd~
yaver palor s ¥ am T T aplruar yaviar wEa-
i mpaw mreysrw, T orpa dis
\zotn pias 7 wEi Thd aulordiay yomiar 6@ Loy
xdfers aiAles, X o Jmeraplareduns ke 'z
= 28578 wess 7 apCAom yaiz. sang i Jesfaps

[IPOTAZIS o,
Er wis oSvyavios Tesydiois T S+ T oSt
Hriay "ETRTUIGONS TAWERS THTEENNIN

reftangulo quod bis contine-
wr {ub reftis TA, AA, fed
quadratis ex T4, AB zquale eft [ perg7.1.]
quadratum ex I'B; reCtus enim eft angulus
ad A&: quadratis vero ex A A, AB zquale eft
quadratum ex A B: quadratum igitur ex I'B
zquale elt & quadraus ex A, AB & reclan-
gulo bis ‘contento fab reftis TA, Aa: ergo
quadratum ex I'B majus et quam quadrata (f
T A, AB, reftangulo quod bis contmetur {u
rectis T A, AA. L

In wiangulis igitur amblygoniis quadratum
lateris fubtendenus angulum obtufum  majus
eft quam quadrat,laccrum angulum obcufum
comprehendentium, rectangulo bis comprehen-
fo {ub uno laterum circa angulum obtufum
in quod productum perpendicularis cadit, &
re@a extra iptercepta i perpendiculari ad an-
gulum obtufum. quod erat demonftrandum.

A 4

Prop. XIIL THEOR, ‘

In triangulis oxygoniis quadratum la-
- teris ‘fubtendentis’ angulum acutum
H " minus



4.6
" minus eft quam quadrata laterum
comprehendentium angulum acutum,

reGangulo bis comprehenfo fub uno
laterum circa angulum acutum in

quod perpendicularis cadit, & re@a
intus intercepta A perpendiculari ad
angulum acutum.

I'T oxygonium triangulum ABT acutum

habens angulum ad B, & ducatur 2 pun-

_&o A ad BY perpendicularis A A : dico quadra-

tum quod fit ex AT minus eflé quam quadrata

quz fiunt ex T'B, BA, reflangulo qued bis con-
unetur fub rectis T8, Ba.

Quoniam ecnim re&ta li-
nea T'B fefta eft utcunque in
‘A: erunt [per 7. 2.] qua-
drata ex I'B, BA zqualia &
xe&znﬁulo quod bis contipe;
tur fub rectis rB, Ba & qua-
drato ex AT. commune ad-
datur ex A A quadratum:
quadrata igitar ex T'B, BA,
aA zqualia font & reltan-

A
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Aty ' ¥ S ¥ ¥ oEeiar yaviar a8iae
KTV TAePOY TETeR YU, R weeyo-
ubra s "zmvre s ¥ weh F oEeiar ya-
viav i@ Lo w X2 Ts Ay, g T SmAzu-
Caroptévns crTds niamw + A&HTY wess TH
oEeig yariz., :

E}:'ra ofvydniov Tesywrors ABT oféiar sx@
11(430(9\; ﬂ;Byuvfav, {éh’x&w am P A oy
ped i 3 BT xadens 4 AN Mys dn » dwd ©
AT mregyanoy dailoren ¥ oo T I'B,BA nirex=
sy, ta dis yxo T T BB A wBaxouic opdrysrice.
- E7el 9 €03da n LB urpn-
T G5 ETUXE XATA T A° T8 s
axo T ['B, BA mregywna i
#st Tam Ns O FT'B, BA a%-
prexerdie ogdoyamic € 70 axo
% AT TITEXYre. XIivoy AGoT~
xetdw 7 awo B A A nregys-
v v cpaaxd Taw TB,BA,
A A Terperyonct io &53 Tam dis

gulo bis contento fub retlis B a
rB,BA & quadratis ex AA,AT. fed quadratis
ex BA,AA zquale eft [per 47.1.] ex AB
quadratum, reétus enim eft angulus qui ad a;
quadratis vero ex A-A, &T zquale clt quadra.
tum ex AT: quadraw igitur ex I'B,BA funt
zqualia quadrato ex AT & ei rectangulo quod
bis continetur fub reétis T'B, BA: quare. folum
quadratum ex AT minus eft quam quadrata
ex I'B, BA, reftangulo quod bis continetur fub
retis T' B, BA.

In triangulis igitur oxygoniis, quadratum
Jateris fubtendentis angulum acutum minus eft
quam quadrata laterum comprehendentiom an-

ulum acutum, reftangulo bis comprehenfo
fub uno laterum circa angulum acutum in quod
perpendicularis cadit, & re@a intus intercepta 2
mndlculan ad angulum acutum. quof erat
nftrandum.

Pror. XIV. Prosr,

Dato reitilineo zquale quadratum con-
- fituere. ' '

I'T dawm reflilineum A : oportet ipfi A

redtilinco xquale quadratam conftituere.

Conflituatur rectilineo A [per 45. 1.] ®quale
parallelogrammum retangulum B a. “fi igitur
BB eft zqualis 84, faltum jam erit quod pro-
.ponebatur: etenim rectilinco A zquale quadra-
tum conflitutum eft Ba. fin minus, una ipfa-
rum BE,EA major eft. fit BE major; & pro-
ducatur ad 2, ponaturque ipfi Ea [ per 3.1.]
zqualis BZ: deinde fecta. Z B bifariam in H,
centro quidem H, intervallo autem zquali umt

ﬁn‘m HB, HZ [per 3. poft.] femucirculus Ao
cribatur BOZ, producaturque ok in ©, &

H@ jungatur.

U (aw#B, BA afuyodie op-
Yoyamics %ay mis amo @y AA, AT nTpapuros,
ala nis 4 ame Tay BA, AAiow éss » oo
mis AB, op%y 3ap 0 Wds TW A Yywvia® s Ot
axiTav AA, AT iny s amo mis AT 74 apas
amwo 7wy ['B, BA i i3 747 amo © AT %
v s L0 7oy TB,BA® &gs ury axo mis
AT eAaflly ¢ 7av amo Tay I'B, BA aTpa-
yovaw , 7 dig 'z Tav TB, BA @fyoudiw
ceSrywria,

Ev cipab T0i§ CLUYaiDIS TELYNOIS B axo B o
ofdar yaviar \zawiroions wAdeas wivpdycavor
sraflov T axo T Thd cheias yaviay wEaxsoaw
wApar nrgayirar, 1o mgsxdon s Cotm
pias T abi 7l ofaay ywviar o kb 5 xddens
mia, € & dmrapbaroding crns (P xadi-
T8 wCes T OFfia Yavia. omsp tdes JNikay.

IPOTASIY .

To D%t whyesuus icor TTeRYaI0) OU~
EZ'ru 7 dodv :536,(4:}&;‘0' B A du J‘t\z r;; A
e0Jvnedpap iny T pay IOy CogmRLRy.

Sunswro T A s0Jvngappa inr &GN~
ogapuor opdvyavior 3 BA* e pg v iy sa n BE
T EA, Jey0005 a» ém B e Kir awice) 9 @
A ©Junecppw iovTerpdyomey PBA’ 64 8, pias
TBE,EA punlor 5w, 5 petlwr o BE, € Subi-
Cridw I ™ Z, xaj xeicYew T4 EA im 1 EZ, xaf
s 1 Z B Hya xams v H,E xivrgw 150 76 H,
juan di & F HB,HZ speininion 35904 Pl
1 BOZ, xdi b1l Iw 5 AE IF » 6, xai s
{¥xBu yHe.

Exet
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Exe dy s630iay BZ R oi5 1) lom xami

» B, 05 Ji dyims xami BE' 1 dpe VAR FBEEZ
mWnﬁqamm?noéBHﬂrp
'ymmmmnomﬂznrmm. i 5y

HZTHHO" 2 dps Cawd
meB,BZptﬂi§na
S HE ioo 953 700 a0 &
He. & fidxi SHO
cumfhaﬂres,}m

ﬂrmm'  dps L0

Quoniam igitur re&a linea BZ fefta eft in
fnms ajuales ad H & inzquales ad B, erit
per 5.2,

um fub DE,RZ unz com
quadrato quod fit ex EH

HZ dtaum HZ zqualis HO:
igitur fub BE, EZ uma
cum quadrato ex HE
aquale eft quadrato ex
He. fed guadrato ex
H © zqualiz funt { per
7 1.) eXOE, HE qua-
ta: ergo retangu-
lum fub BE, BZ una

FBE,EZ ;ani ¥ dwo
-Funumm; axo T

© E, HE, xsney an~
n&oudtn‘ﬂlﬂ- T

cum quadrato ex HE
®quale eft quadratis
} CXO B, HE, communc

T * Auxoy aps
P'y ‘“ngszmx},&uo
rgmg’neﬂr s, dA\G 7 T BEEZ
WBAiw,imPAEZTHEA" i BA aDgh-
oo o5 70 ax0 F OF ﬂ-rga'ymw.

mJlnBAmAwﬁuy . ‘nAapawSu-
ypp}m o i T4 awo Ts E© araypaPosdic
T

'rampa 3‘091111 vaypamw T4 A iy TeTpde

oy Reicndy B awo S E© am'ypwwu/»&»
gnf:)«nmuq.

ﬁqa}m oo o5

A avferawr ex HE qua-
dratum: reliquum igi-
tur reftangulum fub BE,EZ eft zquale qua-

drato ex B@. fed reftangulum fub BB, EZ cft
ipfum BA

panlldtlognmu
zqualis Ba: ¢
quadrato ex © B g mlg,u
mum autem Ba, ft fper con(h']‘:qnale te&l-
lineo A: reilineum igitr A quadrato cx BO
defcripto zquale erit.

Dato igitur retlineo A zquale quadratum 2

refa BO defcrx m conflitwitur, quod erat
faciendum, Ptu w

H 2 ETKAEL

m, quoniam RZ
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DEFINITIONES. A

QuALES circuli fant,
rum diametri funt equales
funt zquala
2. Re&a linea circulum contingere
dicitur, qua contingens circulum & pro-
duca 1p um non fecat.

3. Circuli contingere fefe dlcuntur,
qui contingentes fe mutuo non fecant.

4. In circulo zqualiter diftare 2 cen-
tro re&e linez dicuntur, quando 2
centro ad ipfas perpendiculares dudz
funt aquales.

5. Magis autem diftare 3 centro di-
citor ea in quam major perpendicula-

ris cadit. o
——&.Segmentum “circuli eR figura; quaz
re@a linea & circuli circumferentia com-
prehenditur.

7 Angulus fegmenti eft, qui re&ta lLi-
nea & circuli rentla compre-
henditur,

8. Angulus in fegmento eft, quando

enti fumitur ali-
quod pun&um atque ab ipfo ad termi-
nos linex ejus quaz baﬁs eft {egmenti
re&z linez ducuntur, angulus 2 duis
lineis comprehenfus,

9. Quando autem comprehendentes
angulum rez linez affumunt circum-

ferontiam, jlki infiftere angulus dicitur,
10, Se&or circuli eft, quando angu-

in circumferentia fegm

vel quorum quz €x centru '

B - OPOI. |
IEOI xxdos sioly, @1 o a}g.@u-gaf

uow o 3 o e S T neévipo iay
&om.
B’ Ed%nia xdxry eq)a.maaq M”D, aTie
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T xdxaor.
7. Kixaos k&maaq AMHAay M"yvﬂ,
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&, Ey x.uad\q {0y wmxu! ?unﬂ Wiy
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(o xeYemos wiAlu,
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Smaguldwwci ma wRpipacu, & i cxsimg
Alys) BeCmueray % yania.
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LIBER TERTIUS

e bris T bV Y3 5 yovle, o meseyd-
Wy ogipe ~izmom § vl yrlas meieyyam
WYuds § + SmaguCaropdims niar ca v
upsins ': Ll

. Ousie Tahuaan WAy ish 7 o
My ymias s 4 o ols i yarin ioy) aMh-
Ay u:g'u. S '

MPOTAZIS o
TV S rros xixAy w8 xhrapor wiciy,

JR Zrw i doBais wimdes i ABT dadyrié ABr
RUXAS T8 XEVTpoy SUpeiY.

Aéx&amérgﬁésﬁmc&&'ailu,i
Tsrpnde Axa xard o NOY, Xati 40 F A TY
Anga‘;o’g_%‘;‘xﬁaiAr,{(;N a@ﬁu‘ﬁ.é
S 1 TE Hyaxara »Z' Ayw o1 0 Z xiy-
Tpovisi & ABT xUxAs,

My 99, a6 Juvany o ©
H, % e ex B aj H A, HA, H B,
G &% e iom §5w 4 AA 79 AB, omy
% AH, dodia) AA, AR Jvaimys
HA, AB ey eiow, ixanipa ixaTips,
€ Bdars 5 HA Bied 7§ HB iy bqw,
Cx xiyrp 98 & H* yawa dga y 0w
AAH yania ™7 {0 HAB ssw iy,
oner 3% 9«a ¢x o Iuar suSdam

3//

v
fus ad centrum conftiterit, fignra con-
tenta re@is lineis aogulam . compre-
hendentibus: &, circumferentia b ipfis
1n. Slm:lmarcnlomm@enufunt
"quz angulos capmunt squales: vel if
quibus anguli funt ter fe zquales,

ProrosiTio I, PROBLEMA, .
Dati circuli centrum invenire.

IT datus circulys ABT:
ABT centrum: invenire,

Ducatur in 1pfo quzdam re@ta linea A B ur-
cunque, & in panélo & [per ro. 1.] bifariam fe-
cetur a[ P aaiwem A ipfi A® ad reflos
angulos [per 11. 1.] duta Ar oncxtur in
B, & fecerur rE bifariam in 2 : -dm’dpun&um 4
centrum efl¢ circuli ABT.

Non fit enim z, fed, fi fieri
porett, fip H, & ductnur HA,
HA, HB. 1taque quoniam A4 eff
equalis A B, comriunis antem A H, -
erunt dex AA,AH duabes Ha,
88 xquales, aleera adeeri, & ba-
fis HA [per 15. def. 1.] wequalis
eft bali un,lﬁugt.mim ex cen-
tro H: ahgulus igiur AAH
8.1.] angulo HEI.B eft zqnﬁ

oportet circuli

sas iQufns yoviag ios alays
mai, oy ixarigs T s yora
4% of dps 65w § Uaw HAB,
> N\ i\ \ ¢ e \ aly ¥ v ¢ L] \
6 0N xg) o Va9 ZAB Y ien dpm o v
ZAB T3 O HAB, 4 pidan 77 haow, insg

2\ 9 Yy L4

wisw. X% aga 1 Hxéyrpoy i3 78 ABT
xourg,  opoivs I defudy,'om 88 AMd m

o ¥ Z. )

T % dpa onpuior xivrpor isi 78 ABT xixAs,

omgtdumioy. .
i)

| ExdyTiirs Qarpor,an iar & xix)y ms suSnia

svecte mlfxa u‘mgisgpﬁlr i, I s

T RETNS 61 T XAITPOS T NINAY,

' NMPOTAZIR £.

Eds xlery ¥l + mieapepeins Anp¥y o -

Sram anpsias 'O T aure owpsie - "
Wyt w0 e chms ‘Rlﬂ?fa{_'g xixAg.

Em,m@-aur,ga%haw
& g N o duo ppisa T8 AR Ayw
05 2 Z A e B Tl dryroidin e ua conis
MITHTY TH KUXAY. S :

" MR9S, al\ & Juay mAtite s s 4 AEB,
M@SﬁﬁéupvrﬁABP&&W,%fswﬁA.
imeixducu aj A5,A B, % Mxfun AZim nE.

\

;

-

¢

cum autem reéta linea fuper re-
&am lineam infiftens angulos
ui funt deinceps zquales 1nter
o - {e fecerit, [per-10. def. 1.] refus
eft nterque zqualium angulorum : ergo ‘angulus
HaBeft reftus. fed & rectus ZaB: zqualis igi-
wreft angulus ZaB angulo HA B, major'min_ori,
quod fier1 non poteft. quare H non eft circult
ABT centrum, (ﬁh iter oftendemus, neque aliud

efle preter ipfum Z. o ,
m ‘eft circuli ABT.

S

E

o punélum "Z centry
" quod erat faciendum.
wvm. . :
Ex hoc perfpicoum eft, fi in circulo ve@a
linea reGtam bigriam' & ad angulos refos fe-
cet, circuli centrum efié in fecante. . -

Pror. IL THEOR.
Si in circamferentia circali duo quaeli-
* bet puncta famantur, que ipfa con-
'~ jungitre@a linca intra circalum cadet.
S_IT circulus ‘ABr, & in circumferentia
h‘d ipfius {'ulT:ntur,duo §uzhbet .pun:;la .:11:
‘dicoretam lineam, quz 2 puncto A ad B du
citur, intra circulum cadere,. =~
~ Si enim non, fieri fi gotelt, cadat extra, ut
AEB; & fumatur [per 1. 3.] circuli ABI cenp
trum, & fit 4, junganturque 44,48, & pro-

ducatur AZ in E. ]
Quoniap

H3
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Qizonim igitur AA eft zqualis a8, erit &
‘angulus A AE [per 5. x.:l.angulo ABE zqua-
lis: & quoniam trianguli AAE unum latus
A BB producitur, angulus A EB [per 16.1.] an-
gulo AAE major ert. angulus autem AAER
zqualis eft a:ﬁulo ABE: ergo ARB angulus

o ABE clt major. ‘fed ma- ' -

Jjor1 angulo fper x8. x.] majus la- : T

tus fubtenditur : major igitur eft
aB ipfa AE eft autem reflz
o8 zqualis AZ: ergo Az cft
major AE, minor majore, quod
fieri non poteft. re&a igrur li-
nea 2 pundto Aad B dufta non
cadet extra circulum. fimiliter
oftendemus, neque in ipfam ca- A

| Kaiéweiim bsw o AA 79 AB, oy et %, yumia§
VWA AE 19 WP ABE® X émei Teryind sEAAE
pias wadpa eeomenilormy i A E B, puotd a cpe
\z8 AEB yania T4s (2 AAE. oy & 4 Uz
AAETH VWA BE" unlwr dpay 'zt AEB mis
: U ABE. U ) 7 pudome -
viay n pelam TApa s dve
peilan dpa 4 ABTYG AB, iy %%
ABTHAZ petlom apa § AZ TH
AE, f ddflan » pelors, imp i

7 B Fnldrymidim wiiia dans
WeTey T8 XORAY. dusivs I% del-

dere circumferentiam: ergo in-
tus cadat necefle eft.
Si igitur in circumferentia cir-
culi duo quelibet punéta {uman-
wur, quz 1pfa conjungit refta linea intra cir-
culum cadet. quod erat demonftrandum.

4 Pror. IILI. THuEOR.

Si in circulo re@a linea per centrum

. duca re@tam lineam non du¢tam per

. centrum bifariam fecet,& ad angulos re-
&os ipfam fecabit : quod fi ad angulos
rectos ipfam fecet, & bifariam fecabit.

IT circulus ABr, & in ipfo refa li-
nea per centrum dudta Ta re@tam lineam
A3 non duftam per centrum bifariam fecet in
punéto 2: dico quod ctiam ad angulos rectos
ipfam fecat.
'~ Sumatur enim [per 1. 3.] circuli ABT cen-
trum, & fit B, junganturque EA, EB,
Quoniam igitur AZ eft zqua-
lis ZB, communis autem ZB,
duz duabus zquales funt, &
bafis EA bafi EB cft aqualis;
ergo & angulus AZE [per 8. I.j
angulo BZE zqualis erit. cum
autem relta linea fuper reftam
infiftens angulos qui funt dein-

us eft uterque zqualium an-

. A '
./ N B Zouby, onidiix’ aurns & wBepee
N o '

f o) Edy dpa RURAY 21 7 w&?-pu’uc

| 23 e ol i enivd
arm oypsis ryrpdim i ia crns moving

78 XinA8, omip e dii%ay.

MPOTAZIX 7.

Edv & xdxre 6354 715 2fgd & xéropy edyeidy
e uh g § wérrgy Soa iy, § ek
Spls aotled mpd” % vdy weds dpdels -
i mum, § Naa a0l mud

Zre u:fx)\o;EABr,ééoabré; e9¥id ms e
T8 Xirrps 4 T A ¢ Jeidy moa oy g 78 wir-
3'?3‘55“\\5‘”1?"1‘"” Xam 7 Z onpsion Aym
O X, wess opIme cawrsles riperes,
Sq 2 N2 ~ I4 N\ ¥
. mws u-;'s-nmpv‘-rm\nr XUXAS, g 6500
 E, € emslexSomus ai EA, EB.

Kai ési iy 45w AZ 75 2B,
xomj 0% v ZE, o 8% Jvai iry
VN ] b4 4 ~ v
“’::53“1 "‘ﬂnl}ﬁ‘ui?:lEB_Wp
Xy yowia ff a0 AZE yavies TH
€ \ » > f 7] N n‘
W, I,SZE o9 t5%. mJut‘ﬁlm
a7 whiar sudrios ms iPefns
yarle; imis dRGAays o , %4
57 EXaTipcL TOY iTOy YaIiay® EX

cr:g wquales inter fe fecerit,
gulo

rum : uterque gitur AZB,
BZB cft reftus. quare retta li-
nea T'a per centrum duta re-
&am lineam AB non dufam per centrum bi-
+ fariam fecans, & ad angulos reos ipfam fecat.
%yo refla TA reflam AB ad relos
angulos fecet: dico quod etiam bifariam ipfam
feu'rh.hoc eft, quod AZ ipfi ZB zqualis ef}.
li{dem enim conftrudis, quoniam EA quz
ex centro zqualis eft EB, & angulus EAZ
.Eﬁ BBzre[ég.: 5. 1.] zqualis erit. eft autem
AZE s ®qualis reto BZE: duo igi-
tur wiangula funt BAZ, EBZ, duos angu-
los duobus a’nfln(hs. zquzfu habentia , unum-
que laws uni lateri zquale B2, commune fci-

‘ 'u[u’t dpa Tor Uz AZE, BZE
:?:m 1T A aga Aa & xirrpe
3 AB widg T wivrpe Sauw
Hxa mpasin, naj wess 695 avvls Tipnds
AAAA Y % 4T A 7l AB #gss 6pnis mipavie
Ta ASyw om X Ky auvlid Tiuves, TET b5w,om
Vo isw o AZ T4 ZB. '
Taw 93 avrar xalgandaSirran, exdi ion isr 3
o'u‘r?xe’ngsﬁ EA T4 EB, irv i5i % yovia § (0
EAZTHUmEBZ. )€ opdy g mw AZE 63
THUMBZEim' diodga Teiyand én MEAZ,EBZ
wis Jbo yawioss Juoi yewious lmus Exorme, xai pias
oy pudt TAdpes vl xgwlo avran T E z,vm-
: nivsoee

aduiae. Grx dgan dm TE A m



LIBER TERTIUS: .

wirine 20 pias T iver yondr' % ms Aiwns

aga wLpas T Mimejs wLpais s thu iy

s AZ THBZ, _

Ear aga &9 xeNf wiid s 2lg 74 xivrgs -

Ssicw Tva g 2Jgs 78 xivrps e Tipem, € wgos ip-

Swis aurlw Tpiis % iav weos opdeis Tipm, % e
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Eay by xixde Joo Wiy e eMarzs ,
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Azs N, '
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ai AT, B A nprtoae aljA xam » E,

P Qg T8 xivrgs gowyt Myw om & Tiprdow ah-

AAx Nya.

Ei 99 duvativ, mpriracos alire dixs, ogs
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8MP 3w 7 xirrgoy T8 ABT A kA8, % igw 75 Z,
Xixleydey ZE

Exe: #r weid mis Alg 78 xir-
g8 1 ZE ewitidy ma un 2la 78
wirrps syl 7 AT Siga viperds
% weos opds awrls mud’ 0p3
5% dpa ) 'm0 ZEA, meAw, eFe
w3aa ms 4 ZE Wi edy wva T
BA py g 7is xirres Nya mpver,
xai wgos ipdms awvls Teps’ opdy B
apa 4\ z0 ZEB, deixIy It € 4
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ZEA ffi\_aﬁ Z E B,sAaHaw 7 ulovs, amp adv-
yarr. Gk dgg ai AT, BA Tusay adiiag
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Eay dpa & xUxAw dvo e03eiay T AR~
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MPOTAZIZ ¢.
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A\ T0% xxruci ABI,TAR

 TTowe AAAAYS Xad

u" B,T a{pe?n: h:'ya ST EX S5y

QUTOV T TS XiVDEoY.

Ei 93 duwvany, ésa » E, %

emlex 9w 1 ET, x Mxdw 9

A

EZHas fwys.

Kaj ¢%6 1 E aypicion xrgor -
i 74 ABT xvxA%, i bsw 7 ET
HEZ. #WAw,ixd  E oqpidoy
nrvgoy 85 784 T A HXOXAY, i
&w R ET 77 EH, $deydn &€
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EH i v, 1 ihdoswr 7 peilors, omsp adusrw,

. I
licet utrique , quod uni lorum zqualium
(ubtcnditgr: ergo & reli txl:.gulatcra refi?]uis la-
teribus [per 26.1.] #qualia habebunt ; zqualis
igitur eft AZ ipfi BZ. . ,
Si igitar in eirculo re@a linea per centrum
duéla retam lineam non dotam per centrum
bifariam fecet, & ad angulos rectos }pfam feca-
bit: & fi ad angulos re&tos ipfam fecet, & bi-
fariam fecabit. quod erat demonitrandum.

- Proe.”1V. THEOR.
Si in circulo duz re&z linez, non dudtz
per centrum, fe invicem fecent; fefe
bifariam non fecabunt. o

SIT circulus ABra; & in ipfo dux redz
linex AT, BA, non duttz per centrum,
fe invicem fecent in punéto E: dico eas fefe
bifariam non fecare.

Si enim fieri poteft, fecent fefe bifariam,
ita ut AE fic zqualis Er, &BRipfi Ea: fu-
maturque [ per 1. 3. ] centrum circuli ABra,
& fit Z, jungaturque ZE, :

Quoniam- igitur refla linea .

ZE per cenrum dufta reftam
lineam AT non duétam per cen-
trum bifariam fecat, [per 3.3.1

& ad relos angulos 1pfam fe-
cabit : quare reftus eft ZEA

A angulps.” rurfus, quoniam redta
linea z E retam lineam Ba non
duflam per centrum bifariam fe-
cat, & ad angulos rectos ipfam

X fecabie: retus igitur angulus

- eft ZEB. oftenfus autem eft re.
&us & ZEA: ergo ZEA angulus ipfi 'ZEB
®qualig erit, minor majori, quoed fieri non
poteft. non igitur A I, Ba fefe bifariam fecant.

Quare fi in circulo duz refte linex, non
duéte per centrum, fe invicem fecent; fefe
bifariam non fecabunt. quod erat demon-
ftrandum. '

"Prob. V. THEOR.
Si duo circuli fe invicem fecent, non
erit ipforum idem centrum.

D U O enim circuli ABT,
raH fe jnvicem fe-
cent in pundis B, I : dico
ipforum idem centrum non

~

C. PR
. Si.cnim fieri poteft, fit il-
lud E, jungatirque ET, &
E ZH utcunque ducatur. _
. Etquoniam E centrum eft
circuli ABF, erit ET [per
x5.def. 1.] 1p6 EZ zqualis.
. rurfus, quonmm B centrum
elt rAH circuli, zqgualis eft
ET ipfi EH. fed oftenfa eft
. ET zqualis EZ: ego EZ
erit, minor majori, quod fieri
non

ipfi BH zquilis
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poteft. hon eft igitar punétum B centrum cir-
culorum ABT,TAH. . :

Quare fi duo circuli fe invicem fecent, non
erit ipforum idem centrum. quod erat demon-
l'tranjum- ’

Pror. VI. THEOR.
Si duo circuli fefe intra contingant,
ipforum idem centrum non erit.

UO enim circuli ABL, TAE fefe 'intra
" contingant in punfto r': dico’ipforum
non cffe idem centrum. .

Si enim fieri poteft, fit Z,
jungaturque Z T, & ducatur
utcunque ZEB. '

Quoniam igitur Z centrum
eft circuli ABr, azqualis eft
zr ipfi ZB. rurfus, quoniam
Z centrum eft circuli FTAE,
erit ZT zqualis ZE oftenfa
autem eft ZI zqualis ZB : er-
go & 25 ipli ZB eft zqualis,
minor majori, quod fiert non
poteft. non eft igitur Z pun-
£tum centrum circalorum ABT,
rag - -

- Quare fi duo civculi fefe intra contingant,
ipforum idem eentrum non erit. quod erat
emon{trandum. -

Propr. VIL, THEOR.

Si in circuli diametro aliquod pun&um
. fumatur quod non fit centrum cir-
culi, & ab eo in circalum c¢adant
pzedam re¢tz linez; maxima qui-
em erit in qua centrum, reliqua
vero minima: aliarum autem, fem-
per propinquior el qua per centrum
major eft remotiore ; duzque tan-
. tum zquales ab eodem pun&o in
“circulum cadent, ex utraque parte
' minim®e, - o

IT circulus ABra, ejus autem diameter
fic Aa, & in ipfa AA fumatur aliquod
punétum Z quod 'non fit centrum circuli, fit
autem ciwculi cencrum E, & 2 pundlo Z in
circulum ABT A cadant rectz linez ZB,ZI,ZH:
dico ZA maximam effe, Za vero minimam;
aliarunt autem, ZB quidem majorem quam ZT,
& Zr quam ZH.
Jungantur enim BE,TE,HE
- Et quoniam omanis trianguli duo latera [per
20. 1.} réliquo funt majora; erunt BB, EZ ma-
Jores quam BZ. eft autem AE zqualis BE,
ergo BE,BZ ipliAZ funt xquales : major igi-
tur eft AZ quam BZ. rurfus, quoniam BE eft
zqualis TE, communis autem ZE, duz BE,
BZ duabus T'B, EZ funt zquales. fd 8Kz

Gix dex T E mpsdior xéprgoy ts3 79y ABT, T AH
KUKV,
Ear apgs V0 xUnMos i ey @IIASS, &x Gry
avTay ™ qwn Xivgyy. omsp ide dafau.
MNPOTAZIS ¢
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A0 5ip x0xAsi i ABI,T'AE eQaicFaoes
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Ei ytp Suvaniy, tcw m Z, X,

L " emlsixSa 9 zT, % MixSa ds

€wwxer 1 ZEB,

EXA 5r T Z onpcior Xm0y
851 7% ABT XUxMY, iy éswy Z T
T ZB. awAw, ¢x6 70 Z aypéio
xévveoy 653 78 T AE XuxA8, iry
$wn ZT 14 ZE. eixInd xgj
W2ZT T ZBim" % 9 ZE dox
74 Z B oy b5, 1 $A Ty T pese
{on, oxyp adudasw. Cox dex
™ Z onptior ximeorési 7 ABT,
: T AE xuxAan, .

Eay apa 8'00 wishes iarflovry aMiAw» Cams,
X 852y cwrar T aun xévrewr. omepedes d6gay.

. nrorazis (. .
Edy xdxAy Gt A gpaed pTH T onpsion
S pon 621 xérreor & xixAy, S N T onuels
wesardacy Y mves e T xbxror
’ a9 « *a\ ’ r
MENGH L& S50LL €D 1S TG XEVTLOV, mgan N
. LY LT} *\ e w \
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angulus major eft angulo FEZ: bafis igitur
BZ [per24.1.] bafi I Z cft major. adcn?ra-
tione & Iz major eft quam ZH. o

RuRrsus, quoniam HZ, ZE majores funt
quam EH, zqualis autem EH ipli EA: erunt
HZ,ZB majores quam BA. communis auferas
tur EZ: ergo reliqua HZ mmjor eft quam re.
liqua ZA. maxima igitur eft ZA, & ZA mini-
ma: major vero ZB quam 2, & 2T quam ZH,

D1co ettam 2 punéto Z duas
tantum quales retas cadere
in circulum ABT A, ex utrze
age parte minimx ZA.- cons

titnatur enim [per 23.1.] ad
lineam E2, atque ad  dawm
- inea Em&nm E, angulo HEZ

&qualis angulus ZE@, & du-
catur Z ©. quoniam igitur HR
cft zqualis Eo, communis au-
tem EZduz HEE Z duabus @ B,
EZ funt zquales, & angulus
HEZ [per conftr.] zqualis an-
gulo ® EZ: bafis igitur ZH 5,:::
4-1.] bali Z ® zquabiserit. dico
2 pun&o 2 in circulum non .cadere aliam ipfi
ZH zqualem. fi enim fieri poteft, cadat Zx. &
quoniam ZK cft mqualis ZH, eftque ipfi ZH
zqualis 2@ : erit & zk ipfi Z© xqualis, vide-
licet propinquior ei qua per centrum zqualis
remotiorl, quod fieri non poteft. .

VEL Hoc Mopo. jungatur EX. & quoniam
HE ipfi BK eft zqualis, communis autem Z B,
& bafis HZ zqualis bafi ZK ; erit & angulus
HEZ [per 8.?.'] zqualis angulo KRZ. fed an-

us HRZ angulo ®EZ cft zqualis: angu-
us igitur ®EZ ipli KEZ zqualis erit, minor
major1, quod fieri non poteft. quare A punito
Z in circulum non . cader alia retta linea zqua-
lisipli HZ : ergo una tantum cadet. - (

Si igitur in circuli diametro aliquod punétum
fumatur, & quz fequuntur. quod erat de-
monitrandum.

ProPr. VIII. Tugonr.

Ear x{xAy AnpYy 7 onpéior dams, Sm AT Siextra circulum aliquod pun@um fama-

omusy apis T xbxro alg ) Faom Yoo
mvis, @ pia B alg Txérmy, o N roil

- &ty F 2 ey ¥ xoinlw oBepipsar

aesamnlyonr eyuan porn 1% 3 g T
xbrpy F N dnar, a8l 3 Ofior 7 2fg 7
xbrrey * azvmes uiCa isme TN e
¥ xvprd aBipipuar wesamnivowy &%
ina i (3 Gty 7 peral T onpzely § ¥
algusres F N :.M;ng, ael ¥ 6fior ® tAg-
pws 3 axdmiesy ‘Gl irgdar. Mod¥ po-
vor 535y oy DeIcETIn”) Sams TH ompuely
%o T worA0Y, 9 ixgTIeR T INEYETHS:
Zraxixdes § ABT, i ¥ ABT iMP3w »
onpsion Cxms 2 A, € ax awnd Miydane

tur, atque ab eo ad circulum ducantur
quzdam re&z linex, quarum unz per
centrum tranfeat, reliquse vero utcun-
que. earum quidem, quz in concavam
circamferentiam cadunt, maxima eft
quee per centrum tranfit: aliaram au-
tem,{emper propinquior ei qug per cen-
trum major cft remotiore: caram vero,
uz in convexam circumferefitiam ca-
unt, minima eft quz iater pundum
& diametrum interjicitar : aliarum au-
tem, femper qua propinquior minima
minor eft remotiore: dueque tantum
zquales 2 punéo in circulum cadunt,
ex Utraque parte minime. - -
1T cicculus ABT, & extra circulum funta-

licuod pun&um A, ab eo autem in
wr et B ’ circulum
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circulum ducantur rez linex A A, AE, &2,
AT, fitque a A per ceattum: dico earum qui
dem, quz in AEZT concavam citcumferen-
tiath a%unt, maximam cfle AA, que per cen-
tram waafit; & qux- propinquior eft ei qui
centrum femper erit major remotiore, vi-
delicet 6K quam AZ, & AZ quam AT; ea-
rum vero, qua in convexam circumfercntiam
OAXH cadunt, minima eft AH, quz. inter
o & diametrum AH interjicitur ; & qua pro-
pinquior minime femper eft minor remotiore,
vxm'm AX quam AA, & AA quam A6.°
Sumdtor enim [ per 1. 3.] centrum circuli
A BIy quod fit M; junganturque ME,MZ, MT,
MK, MA/MO, . .
- Bt quotiiam AM eft mqualis EM, commu-
nis addatar MA: ergo AA eft zqualis ipfis
BM,MA. fed BM, MA:[ per
20. 1.] func: majores quam
BA: ergo & AA quam'BEA
eft major. rurfus, quoniam
zqualis eft MEIpliMZ,Ma -
vero éommunis; erunt EM,
Ma ipfis MZ, MA - zqualcs,
& angulus EMA major eft
angulo- Z M a: balis igitur
EA [per 24. 1. bafi 25 ma-
jor erit. fimiliter demonttra-
bimus & 2 a majorem efle
quam TA: ergo maxima elt
A A; major’autet ® E quam
aZ,& s Zquam ar. 4
. PRATEREA quOniam MK,
Ka {pervd.u.] {unt majo-
res quam MA, & MH ot
xqualis. MK, erit reliqua ka
" major reliqua’ HA : quare'Ha
minor quam: K3, & idcirco :
minima eft.. & quoniam fu- o
er trianguli M A A uno latere Ma duz reftz
mmex MK,Ka intus conltityuntur, erunt MK,
Ka [ per2t. 1. ] minores ipfis M A, A &, qua:
rum MK elt zqualis MA: reliqua jgitur AK
minor eft Yoamn veliqia* & A: {fimidieer often-
demus; &4 A -quim. A0 minoresy offc ; eft
ego AN minimd, Wigyt vefo AK quam 4 A,
&AAQEMAD, A
Dico etidm duss untum zquales 3 pon-
&o A'ifr citcolum cadere, ex utraqee parte
iy Coffltwitor Tpec23.1.] od- vellam
Litveaeny 2005, & ad datum i ea punthuen M,
angulo: K3ta zqualis angales AMB, & AB
Juagatec. que quoniam MK cfl xqualis MB,
commuals autem MA, dux KM, MA dua-
. bus BM, Ma aquls fuac, utague uwi-
ue, & angulus KMA 2quals angulo BMA:
afis fgitee, AX [per4'r.] bali a8 ot 2qua-
hs. - duo aseem 2 pundto A nullam aliem ipfi
AK syurlowi in circwlws cadece. i eqitn Beri
oweft, caly aN. . & quoninm AKX ot 2quz-
B AN, & 4B ipli A& xqualis; et & A
zqualis AN, propnguioc Cilicet -miaj
Fu‘}nmd‘;l remotiory, qm fieri non poll mﬂ-\

'.",.) ' ) i
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auusm 'zseAlq:nungu&r ABT. x,a‘wmpw
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nAqanmungnmnABruM

Eay npa XUXAZ chpsu n rqpmv s, Yo 4
wSuq
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VeL Aurrer. jungatir MN ' & quoniam zqua~
lis eft XM ipfi MN,, comrunis autem Ma»
& balis AK bafi AN\iqualu angulus xMa
zqualis erit [per 8: z.].angulo ‘A MN. fed
KMA angulus eft zqualis.angilé BMA: an-
gulus igitur BMA angulo NMa aqualis erit,
minor majori, quod fieri non poreft. quare non
plures quam duz refix linez 4 pun&o 4 in cir-.
culum A BT cadent, ex utrag;parte minimx HA.

Sii lgltut extra citcalim aliquod punétum fuma-
tur, que fequuniyr, qpod ¢rat demonfirandumt.

Pror. IX. THEOR.

Si intra circulum fumatur aliquod -pun-
&um, atque. nb o in- cnmﬂumpg.‘-
dant plum m dux re&z linex
equales, pu quod fumitor erit
" centrum cnrcuh. '

SIT circulos ABT, & intra ipfum fumatur

punctum a, 2 qno in circulum cadant
plures quam duz rete linez zquales, videli-
cet AA, AB, AT: dico punétum A centrum

'cﬂéczrcuhABr

tur enim AB, BT, focentur ue bifa-
man 0. 1.] in pun 18 jon&=

Ed, AZ adpnn&a H;K, 8, A produantur

&mmm igitur AE eft
zqualis EB, communis autem
EA:erunt dod AR, EA dua-
bus R K Ea zquales. .& bafis.
AA eftiaqualis bafi a3: an-
gulus. igitur: A.B A angulo»
BEA"[per.8. L] tqmlscm.
| & idewco [ per xo. defi 1.}
. |- .uterqueanguiorumA Ea, BEA
s : ergo HK bifariam
fecsns AB, & ad angnlos reftos
ipfam fecat. & quoniam, fiin-
. circulo refta llm redtam li-
" neam’ bifariam & ad reftos-
~ angulos fecet, circuli centrum
e[t [pet,cot x.;} 1 fecante: eritin HX cen-
trum circuli ABT. eadem ratione & in © A erit.
centrum circuli A BP.. sullum autem aliud com-
mune habent reétz linex HK,©A prater pun-
Sum a’: eft ergo o centrum circult ABT.
Si igitur intra tirculum fumatur aliquod pun-
&am, atque ab eo it ¢irculum cadant plures
vam duz reflz linez zquales, puntum quod
?mnur erit centrum “circuli, 'quod “erat de-
monftrandum,
"Atrs l n.
Sumatur enim intra cireu-
lum . A2r punitum . aliquod
4, aque 3 pundo A. in cir-
culum ABT ¢adant plures
quam duz linez, zqua-

§luu, a A A, AB, AT° ).syw

onn n,unu @ Axiy-

'rgeus'xb‘.ABl‘uuW
Mnﬁ.a& & Jwamrisan

B.ewm:mm&zdhxbu .

eI anua,q ZHM '

s mrs ABT xvrAz, caru & xwdwf ABI‘

les aA, AB, AT: - dico af-
fumptum n&um A centrum
efle cifeu 'ABF,

Si_enim non fic, fieri ﬁ
parctt, fic B, & jupla &
producatur in Z H: ergo zu
a'lamcu:t cﬁ circuli ABT, itaque quomamzlg

12
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28 dmmetro crculi A B T fumptum eft aliqued
pm&um a, quod mon cft centrum cicculi;
[per 7. 3.] maxima quidem erit A H, major an-
tem AT q::gxﬁAl & Apl:ngt:zm Aaat{cd&
uales, eri non non it igitar
:qccnuugz areuli ABT, fimiliter oftendemus
neque alind punétum centrum efie preeter. ipfum
A: erit.igitur & centrum cttcuhABrf .

Pror. X. Tunon.

Girculus circalom in pluribas quam'duo-‘

bus puné&is nop fecat

1 cpim fiéri poeeft , :circulos ABF. cacu-

lum AEZ fece i plhnhus ‘punétis quam
duobus, videlicet in' 8,10, & junédlx BH, B3O
bifaram fecentr m K, A, asque & punchs
KA lpﬁs BH, BO ad retos angulos dpdz l;l‘,
AM in pundla A,E preducantur. :

uoniam igitur in gir-
cul(}Anr r:?hlmeu\r

reltam hnam B 6 bifa-,
riam & ad angulos reftos
fecat, in ipla AT [perror..
1. 3.] erit ceatrum circuli
ABT. rurfus, quoniamin .

EUCLIDIS ELEMENTORUM
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nurre xam wsioa cypsia 3 Jio, m B,
H,©, 5cﬂu§wuu,anu nea‘ﬁm nprSe-
oew Kt 7 K, A O pdia.  Xeti Y0 T K,A’F BH,
e xCos op9us ax,?uu,au K[, AM onisa A E
woy epuien
. Exidroaxha @ ABP
- ewitid s nArw%um
-dwxeo'fxaupdmam
dp i s sm'stl‘qme;ou
Wr&ABI‘&uW w2t
Aw, $x6 & xonha vis il

codem circulo Anrrc&a;
Lnea Nz reflam limeam
B H bifariam fecit & ad: -
angulos rectos, in
centrum erit umd?&nn .
ofteafum sutem cft & ia - S
ipla AT centrpm elle, & - ’
in nullo ahopun&oconvemnntmterfcreaz
linex Ar,/NZ, in 0: et igitr
@ centrum : 1 ABT: fimiliter oftendemus
num. O ceatrum ‘oo circuli A EZ: ergo
worum circglorum fefe fecantium ABT, AEZ
Mdem erit . centrum O, Quod[pcry 3. ) feni
non poteft. -
marqlp;& igxur non:’ x: cxrculum in pld::
5 quam S erat
nonﬂrandun.qA quod
- Anrsn

Cndulus enim ABr rarfus cxrculmu M-:z

fecet in piurxbus pundtis quam duobus, ncmpc
i B,H,Z, & circuli ABT" :

centrumﬁamaturquodﬁtx,,. ., A

& K7,XH,KB junganwur.
onnmm igur intra'cir-"
culum A E z fompum dft
punétum K,5 quo in citculum
Aez incidagt ‘plures quam |
duzro&zbnetzqualcs K®,
x z , KH, ° K erit’
cé 7 ‘centrom cifcoli
AEZ aurem K cenmtrum
circuli ABT: duorum igitur -
circulorum, qui fefe fecant, - -
erit idem cemtrum K, quod - \
tper 5. 3] fieri non poret. )

. - Quare citculus circulum bus quam du
bus pun&xs non feutt- gnodmegltuw

- i

=" 10 ABT «9dd 5 5 NZ

_ c%mr&nng&px«
wﬁs o3xs mpr, i N3
‘ ap- 7 xérrgm i5i 78 ABT
: muxAY, sJ‘chqJ\t iy o
¢ 4 AT, x#i xav danp-
Cahhxaac AT,N% su&«qam 7 XaTH %
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ABL, AEZ, 7 dos isi xirrpw W O, bmp icie
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wn@-m-u;n KaRs wAeve
qm:;:o. omp idu data.

. AAAQZO
KvmsmﬂquBr MMT AEZﬂ-
pnra“ﬂl m Q’m ” )w’ " B)H,zn e
N M&u » arrpav & Amr
XA, B K, x, enlsnSwaw
ai K2, KH.KB-

EAt. 8y xuehs ¥ AEZeaAg-
ﬁaﬂnpmm,ﬁl(.ea-
xxm;rAzzm

E ﬂﬂa’rﬂanﬂ@f&bqu&-
S,y KB KZ, K" 'hl(opc
m;mmm§ AEZ xv-
XA, s:hé-rsku‘m
alrrpa Bk Jio g xmm
upwrumm aom Xy~
“Tpoy ¢3 ™ K, omey dmw.

xm:uxi\nngr{uﬂ w«mn—
pmn)w omﬂaa‘ahq. :
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G ¥ wapled meoviTey T xixdar.

T O yap xindos unr,Aumﬂ;&mm
Mmcvu: s -nqutm, ; w@f}c
ﬂ;&pABI‘ RUSAS KVT poY uz,rs AMB B
H 2ys om q)mrxnwuz aagmm
w&um&m;&nm A ny,utm rumq. .
M5 38, A’ Nvamw mrikiTa
b 9 ZHA®, 511!{«9;;9'” s
.lAZ. AH. .
Exeisr ail AH,HZ 5 ZA
T¥0a ¥ 20 m-ﬁq‘z)A':;ZZO,
>a xm' o orés
qa unAom-z‘ﬂepuga
u!. mgﬂAH'mHA agnHA
1‘Hepufmm.qw'ﬂm
* Wfom', o AJ‘mm. -
s % 2om 78 Z i B H In-
{doryropdim eidiia cunis % xawl 7y Anﬂa@q:
mmq o7 aurle apa,
lwzum:MmM, aes,
’75’"‘ "'W”f“ mﬂwmmwﬁmgéw
Canagdim em i mﬂo Teoviny 7 xixAwn,
011( d« Juﬁau. .
. AAAR 2.
m&:ﬂsmwﬂ-tzry,mé&q&o
lru%u ITZH M 12 ﬂ]am, xgj éwedei-
z&mnu AH,AQ,- -

Ewddrai AH,HZ pug’u;uwzsAz, anda

Azhmﬁl‘z, réreamZ e, xgpqatpm&a
qul Mmp apef AH Abrons 'ste }w{m m,
18'8 ' #Iy BA S Ho, an ':‘J«{am,

m aduiamw.
anfu 78 pel s xinhe, deioudu’n nqwzumm.

. ducatur, in conu&qm c
enat demonftrandum. -

opow;mc«uf n'rs ;wr.fu »:

Pxor XI. Taaox. :

Si duo circuli fefe intus contmganf, &
fumantur centra 1pfomm ; re&a -

nea. 1pfomm centra conjungens pro-
"du@a in cu'culomm conta&um Cadet.

DUO enim circuli ABT, AAE fefe intus
contingant in punéto A, & fomatur
circuli quidem ABI centrum, uod it z, cir-
culi vero AAE centrum H: zmo reétam li-
neam 2 punclo H:ad 2 du&zm £ producawz,
in pun&um A cadere.

Si: enim non, fieri {i poteft,
cadat ut ZHA O, & jungantur

- AL AH. :

Quoniam igitur AH, B Z ma-
Jares funt &}per 10.1.] quam
ZA, hoc uam 2©, (et

emim ZA zquahs ze, ambiz
. 3b eodem centro ) commums
auferatur ZH, reliqua igjtur
major quam reliqua
He fed AH cﬁ zqualis HA
ergo HA mmjor eft ipfa He,
minor majore, quod l? 1 non
poreft. non igitur 2 un&o
—zad!ldu&are&a linea exwra conta
adct;qua:em ipfom cadat necelfe eft.

- igior dno cirguli fefe intus contingant, .

ipforum ccatra comjungens, fi
mlorum cadet. qp\:;

A

Au-rzm

Sad cadat ut Hzr, & pmdncniur in dires
Gum rZH ad pun&um e, junganmqnc
AB, Az

:ﬁxtumn Hz majores fime qmm
@qualis T2, hoc ft' ipfi 26
commums aufcramr 1H: rehqua igmxr AH

reliqua HO eft major; hoc et H A major ipfa
H6, minor majore, quod fieri non w& fi-
militer & fi extra circulum parvum fit centrum

majoris circuli, idem fequi abfurdum oﬂchcmus.

H.tc drmffrmvizﬁﬂ'm lﬁﬁnwm#lind;da.

_— ﬂPOTAElE:B

Eu J\uo xuﬂw a.ﬁm:) a.MnAav c/ma Sy ’m
0 whivres astoi %C&ywﬁpu f.u‘}ua ha
2 s ivuanTep.

ATO m xwdm o A‘BI‘,AAE e(PmHth'aw
~ &RAar Sns xarim A oypeiar, € eriPlas
1UyMABrmwumov,wz  JEAAED
Neyw imi 4 Yon Té Z A m H J%{d/ywm sv-
Suzpé Rate ﬁAm@n;
Mg, a))«#J‘mnpxu&wa:mZI‘Aﬁ,
ewésux-?mm Az,AH. S

-

LT Pxop, XII TH!OR. :

Si dqo circuli fefc eftra contmgant, regta
- linea ipfornm centra conjungens pet
conu&nm tranﬁbxt. :

DGO enim cxrcuh ABI, AAE fcfé extra
" contingant in punélo A; & fumawr
circali quident ABT centrum uod fit z, cir-
culi vero AAE céntrum H: dico re(tam li-
neam, quz 2 punflo Z ad H duciwr, per con-
tactum A tranfire, "

* Si enim nion, fieri 1 poteft, cadat nter H,
& AZAH jungamur ‘

; . QJO-
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- Quoniam igitur Z centrum eft circuli ABT,

EUCLIDIS .ELEMENTORUM

l-:ar« Rz m[mev um'fcv m 78 ABT uuuhx,

erit ZA zquahs Zr. rurfus ’ quomam H cen- mlm'l ZA 'rn zr, wl)ur, txe TOH d’qy.mv x$y-

srum eft AAE circuli, erit
AH ipfiHa zqualis. of ftenfa
eft antem & Z A zqualis 2T
funt igitur ZA, AH iplis
Zr,aH zquales: ergo tota
ZH maj jor elt quam ZA,AH.
fed & [ 20.1.] mmor,
quod ﬁer: non poteft. non
igitur 3 pun&o Z ad H dudla
re@ta linea per contaétum A .
non tranfibic: quare per ipfum tranfeat ne-
cefie eft. - ‘

St igitur duo circuli fefe extra contingant,
refta linea ipforum centra conjungens per con-
taftum tranfibic. quod erac um.

Pxor. XI111. THEOR.
Circulus cir¢ulum non contingit in plari-
bus punétis quam uno, five intus five
extra contingat.

Sl enim fieri potefl, circulus ABAT cn'cu
‘W) lum EBZA contingat primum intus in
pluribus punétis quam uno, videlicet in B, A,

Et fumater [per 1.3.] circuli qmdemnar
centrum H, circuli vero EBZA centrum ©, -

. re&almu,quzhpun&onadsdu-
cmE;r,aEpcru 3] in puniia B, & cadet. cadat
at BHO A, cmuﬁuomam H

centrum _ cft ABa r,
erit BH ipfi HA 2qualis: ma-

jor eft igitur BH quam @4,
& Be 6a molto mar
us, quoniam € cep-
trum lt EBZA circuli, zqua-
lis et Bo ipfi ©4A. aqui
oftenfa eft ipla multo major,
quod fieri pon poteft : non
igitur circulus civculum intus

TPy 851 T8 AAE x0x)¥, oy
W AH rgHA.eJu;@qu,
qZA‘mZI‘m; cuaeu;A.
AHTZI,AH ioy sioy"  dace
SAMAZHTZA, AN peilow
tsw. ala € dadur o
aJ‘uam UK dpa § DM TE L

i vo Honlwyr Sy wibiie
.sz mmmro A tm@ﬂ:uihuaq & do~
a5 fes.

Edv deg Jve Kol @évﬂu@m)\néﬂk.
9 én  xirrpa mm dryrvp&m 0964313
< tmnDrs iAsvoeny, mp o dafau.

MPOTA z 12 .
KixAos xixAy s"nicpiu‘Ie'i'aq 'u'ru! AN eciore on-
pha i xgy :v, tdy T8 CH TS L cm-o;
ipantnrey.

El,'sd‘wwrav,xuW:oABAI‘xuxAxg EhZA
mﬂn‘}u wehnpoy Erros xami mamu fn;l.ma
” ”,NB,A.

Kaf €A PO 78 yXu ABAT xixAg xrrgor, 73

H° 78 d% BBZA, 70 ©,
an)mrsalm ro@ﬂ:{drywp&pq sivia
™ B,A m:w. mANTS o5 o % BHGA.égfu
70 H a'qptm xm'qn &3 'mo
ABAI;“é mmn) BH -n|
HA® paidon dgaqBH & ©4A°
mdyp{mq Be + aA.
Mn, EX8 70 Oﬂpfuu' Kivr pod
¢a78 EBZA xixAY, m;ui.,
BO ™9 OA. (duxI I8 amis
éuJMpu{m. oxp s i
ram® Gox aa; xm; nUKAR
Mmq crris wami m.

contingit in pluribus punctis
quam uno. -

D1co euam neque extra.
fi enim fieri poteft, circulus
ATK circulum ABAT extra
contingat in pluribus puntis y

uam uno, videlicet in' A,I',' i

ducatur AT. R
*" Quoniam igitur in cxrcumfetcntn clrculorum
ABAT, AT K fumpta funt duo qualibet punta
AT; redta linea quz ipfa cbnjungn[ 2.3.jmtra
utrumg; lpforumadgt. fed [pe f f3. ]quz m-
tra circulum quidem AB & rcadu,cxuacwcu um
ATK cadet quod abfurdum : circulus igitur
fion conungxt circulum extra in pluribus pun-
&is quam uho. oftenfum autem eft neque in-
tus contirigere.

Circulus igltur circulum non contingit m
pluribus punclis quam umo, five intus five ex.
tra contmgzt. quod era dcmon(tmndum

.
—_
.

. imeg Do it

onpiat v,
AETQ & om ¥d% onm-
s 9"‘!’ J‘warov, xuxAos 6 ATK
xUx)y § ABAT (Parhicda ¢ Cr-
L ro; xaw mma m”.ma " u,
\ ™ AT, roj ixelsvxda n AT,
. Emil syxuva F ABAT, ATK umﬂqm-ﬁ
zr&@epuau su-nps d'vo Tuxirme onpsia T A,r, ”
§M T avm n;ma J?n{doyw;ﬂm w}mu cvror
wmpx muq. a-AM rsprBAr &rvos ixean,
784 ATK oxﬂ;, amp mmv mm ’MM@'
2UXAS ‘M‘D Cxros xam wAsoa mm q0.
cJ‘uz&q N, on 2di devig. I
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[MPOTASLY ..

£y xlere 0 oy e00siy iy waiypwon 3m § 0 circulo” zqual
V. xivagd, § o looy anbyuey 3B ¥ tirrey

towy eMAAeys ety

Stew xoxhes § ABAT, € & aml iy 10 9siey
twor o ABT A Ayw om ioor cmixow

Yom T8 xirrgs. S
EMQw peip 1o xivrpey 7€ ABAL xixAy, xg)
bow 7o E, xai on THE i mis AB) TA xafemn
WxJweey ai EZ,BH, € €n<o7rx9~afuv &l AE,ET
“Ere @ 09dd . ms A vE T :
xévrey § EZ wieds ma py Na
78 “xbyrgs T AB wess dpdms
wtgeien, %, g il Toares iom

B

 dexd AZ 'rﬁ ZB, M;éy:r

AB F AZ. 22w avm I %,
WCA STH sadwny, € iy
ABATA imape €14 AZ 7y
TH. % éwdimésw] AE 77 ET,
i xgj Y ® AE 1! 210
ET. a»& ‘n‘;p&})'zi © AE A
i T Yo ¥ AZ, ZE, i peip
4 @e9s 76 Z ywvid® 10 0% %m0 S ET ims 8 dom
F EH, HT, %) 249 7 @69 13 H yavia® o
dex don ¥ AZ, ZE i i5i mis San vay T H, HE,
o 7 2ms Ts AZ ity b5 70 Som mis TH, iy 9)
eI AZTITH Aopmvagg ™ a0 5 ZE Aoie
%@ 79 %o Tis EH iopresw, im e § ZE 74 EH,
0 di xixAo imy amiyar Do 78 xivees wSay
Mywmy, 0Ty i don TH xEYTEE T aunis XdJE-
™ dyodyey iny won® ai @2 AB,T A iny dni-
Aow Do TS XirTed. ‘
AAAASY aj AB, I'A ©wSday iow amsyiroe
Do 7 wirrpu, TiT 58, iyie N Z8 1 BH® MNyw
enimin g MABIHTA
Tar Jep auTiw iﬁ&ndmo?_l'nm, Spoiws d%
Fetfodp, on haay vy 130 ABSAZ, 5JiTA
fTH Cixelim is'}vtv';AE'-r'.ﬁEr; iow 51% 7 dom
AR & dm FET. aNa Tw 3 am S AR i
HnewTEZ, ZA, 7w\ am ¢ BT iss 5 3m
T EH,HT" m &pa dm TEZ, Z A lou t51 mis am
F EH,HT, o nam ¢ EH 19 an & £ lw sv.
W18 FEZTREH Aumy dep B & AZ Aok
w170 dm STHimviw" jrydpa § AZ 13 TH,
xai 1 mis 180 AZ My 7 AB, v d'% T Hivmdy
§ra ivipagAB kA -
EvxixAw dpes ailony 630 Sny amxysay am
riuirros, X ai fooy arwi sy dwd T2 xivigu iom
aRidays’ dow, iapida dafan .

Proe. XIV: THEOR,
es rete linee quali-
ter diftant 2-centro} &-que guali-
ter diftant 3 .centro -fuat-. inter fe
zquales, D

S IT circulot ABAT, & 'in ipfo zquales

\J reéle linee AB, TA: dico eas 2 centro
zqualiter diftate. =~~~ © a

_. Sumatur egim circuli ABAT. cenfrum quod

fic B, & ab ipfo ad AB, T _p;:pendicu?ams

ducantur EZ,EH, & junganwr AB,ET. -

Col . Quoniam agitur ;recta linda

A r centrum duCta E Z reftam

itcam A B, rion ductam. per

centrum ad regtos angulos fecat,

& bifatiam [per 3. 3.] ipfam fe-

cat: quare A Z eft qualis ZB,

£ ideoque A B ipfias A Z dupla. ca-

dem rationc & r aduplaeft ru,
atque eft AB. ipli T A zqualis :
®qualis igitur & AZ ipli rH,
& quoniam AE eft zqualss ET,
erit & qoadratumex AE qua.
drato ex ET zquale. fed qua-
drato ex AE zqualia funt | per
47 1.] ex AZ-ZE quadram, reétus eft emim
angulus ad Z : quadrato autem ex ET zqualia
funt quadrata ex EH,HT, cym angulus ad H
fir re&us :.quadrata igiwr ex AZ, ZE zqualia
funt quadraus exi’ H,H B, & quibus quadratum ex
AZ quadrato: ex TH eft zquale; zqualis enim
eltAZ ipliT H: reliquam igixur quod fitex 28
quadratum zquale elt reliquo ex EH; ac pro- .
ptereaZi i:ug EHeft zquals. 1n circulo autem
wqualiter ddtare & centro redz. linez dicuntur,
[per 4 def. 3.] quando 2 cenuro ad ipfas perpen-
diculares ductz funt zquales: ergo AB,T A 2
centro zqualier diftant. . - | .

SED AR, T A zqualitet diftent A ‘centro, hoc
oft, fir ZE zqualis ipli EH: dico AB ipfi T.4
aqualem efle. ~ |, . R |

Iifdem enim conftructis Ginsiliter oftendamus,
AB duplam clle ipfins AZ, & ra duplam ipfius
TR : & quoniam wqualis eft AE ipli BT, erit &
£x AE quadratum quadrato ex EI zquale. fed
Quadrato quidem ex’.A E zqualia fpnt [ per 4.
I.Tquadrata ex EZ, ZA, quadiato adtem ex ET
zqualia quadrata ex EM,HT': guadrata igitut ex
EZ, ZA quadratis ex EH,HT funt zqualia, &
2lliblt$ quadratimex-E B zquale cft quadrato ex

Z. cft autem E 2'ipfi E H 2qualis: reliquum igi-
turex A 2 quadratum zquale eft reliquo ex I'H}
ergo AZ 1pfi TH eft zqualis. ‘arque et AB
ipltus AZdupla, & £ & dupla ipfivs FH : quare
ABiphirazqualisent. -~ . =~ . .
- In-aireulo igitdr zquales rodte linex pquali-
ter, 3 cenitro diftawt, <& quz aqualiter 2 centrod
diftant inter fc: font ‘sequales.: gquod erat de-
monficcadum.

NURTRES S I R S

B IRAPE !
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" .Props XV. THEOR.
In circulo maxima quidem eft diameter:
aliarum vero, femper propinquior cen-
tro major eft remotiore. '

IT circulus ABTra), cujus diameter AA,
») centrum E, & propinquior quidem centro
E fit BT, remotior vero 2H: dico A A maxi-
mam d!é, & Br majorem quam ZH.

Ducantur enim & centro ad BT, ZH perpen-
diculares E®,EK. & quoniam BT propinquior
eft centro, remotior autem ZH; erit [ per §.
def 3.] EK major quam E®. ponatur 1pfi E©

ualis EA, & per A ipfi BEK

EMENTORUM

MPOTAZIZ &
Et xachg uspon puér 'Ry f;a]éyc'ms-' TN
dMary a8l % Eer Trarrew s aruTIe

.uu'(av Qi

X7 wixMes 6 ABT A, djgmireos &% and icw
A~ 5 AA, xirrpar 3§ n E, % syher 430 v# E xi~
Tg¥ i 5 BT, dwdnpoy SeZH® Aiywim pajisy
s 4 A A, piloy 59 BT S ZH.

HySomw jig dm v¥ xigrpe I wis BTy ZH
%498 of EO, EK.  xa! 6w spfow 100 T8 xévrpu
&% % BT, amdmpor 3¢ 4 ZH, pelwy dpay EK &

E®, xadw 14 E@ inyf EA, xad

re@os angulos dufta A M M_A B 2)g 7 A 75 EK weis ipJs dy-
produciur a X, & g % S 43 g T 3, €
Ogoniam’igitur B O oft 2qua- "{"&e“{':“'.n\M’FN’E Z,EH.
lis B4, crit [per14.3.] & BT , Keiimn iy n EOTIEA,
ipi MN z?ualis. rarfus, quo- iy 953 Xai 4 BT 71 MN. salir,
niam zqualis eft AE ipfi EM, X—ar—z-19 sweiioy iy ;9 AETNEM, §
& EA ipfi EN: erit Aa ipfis JEATHEN, fapa AAT ME,
M%*‘Nfz‘lm‘ fc&;dB,EN / EN imy 5. a2 @i MEEN®
majores funt quam M N: ergo RNy
&JAA majorgﬂ:. quam MI:.rgat T ::: . ““5"’5””;2‘;?.
MN eft xqualis BT: eft igitur N’ paganesir, oM den LN TY
AA major quam BT, & gquo- ‘ a r l{l:.ﬂ\AA'qa'nsBrpu{m‘m.
niam duz M:] BN duabus Z B, : . %¢%d do ai ME, EN dva T
BH fint zquales, angulufque MEN major an- ZE, EH iay i, X, yawia a0 MEN, yanisg 45

gulo ZEH; & bafis MN (per. 24. 1.] bafi zH
major erit. oftenfa auteni eft MN zqualis
Br: ergo & BT eft major quam ZH. maxi-
ma igitur eft Aa diameter, & BT et major
quam ZH, | . S .

" Quare in ?n'culo maxima eft diameter : alia-
rum vero, femper propinquior centro major
cft remotiore. quod erat demonftrandum. ]

i

- Pror. XVI. THEOR,
Re&ta diametro circuli ad rectos angu-
los ab extremitate du&ta cadit ex-

. tra circalum: & in losum qui inter
ream lineam & circumferentiam in-

- terjicitar  altera re@a linea non &aé
* det: & femicirculi angulus major eft
quovis angulo reilineo acuto: reli-

quus autem minor.
S,IT circulus ABT circa centrum A & dﬂr
metrum A B: dico retam lineam, qua 3
puncto A ipfi AB ad reftos angulos ducitur,
extra circulum cadere. o S
Si_enim nom, fieri fi poteft, cadat intus ut
AT, & jungatur AT, - , .
Quoniam igitur zqualis eft AA ipfi ATy erit
& angulus AAT ([ per 5. r.] angulo AT A
:&\nlu. reftus autem eft A AT, ergo & AT A
et reftus: ac propterea anguli AAT AT A
duobus relis funt zquales, quod [per 1. 1.] fieri

Uz ZEH psilaw isit B dpan MN Bdorws
S ZH palan ssiv. dRa y MN 74 BT ideixGy
in, £7 BT P ZH puelor ssiv. ptysgy doa 1 AA
Admusrpos, piar i g BOS ZH. -
By xinho dga peyien 1) i gpuroos® F
didnay, ael o ?{c: T8 xirrps S dxamger pailam
tsiv. ommp tdes ALy ‘ .
MPOTAZIX ¢. .
H 7y Naperpn ¥ xdary mess dfusan dapas
- agoudim Sas meairay ¥ iy ¢ us P
ey Thao 7w b § P wRapepsing
imiex eifda & mpamaritay § 7 o TR
NUOCURALY yaria amdons SEuas yunias i
Ypeaups uiCarisie 3 N Aomi saglan,
S7ad xbxhos § ABT o6} xévrpor 1 A % g

E pireor ¥lw AB* Afywdm o dm TE A THAB
mees ipdnis am axpas ajopdin Oxme masiny T8

717 R :
My 28, a6 Juvany arilita Cony, o5 %
AT € smleixSu AT, ,
E@éi ion s5a A A 79 AT, ion ) xal yovia §
Uzod AAT yowia 15 Vo AT A, % 43 7 9
AAT, % dpa xayn Uz AT A ai ddps 'ad
AAT, AT A dvan ipdegs img e, Gmeg sqw adie
rants
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Ixdpa y dm TE A onputis, TH BA webs ipdais aye-
i eamis muorinm T8 xteAs. Speios Iy Jufe
v, am 53" T S wEPapicns” Cuas dga v,
wsy AE.

AETQ om tis ¥ pesafv 7vaw, vis m A E s0-
Sting € 5 T © A wEPrgsions, imipes 0ot & meprpa-
wSoEi Ty - -

E jap dwany, smpmiite w5 q ZA, xai
739w dw 78 A onpels s Tl Z A xdJemg 4 AH,

Kati 6760 694 65 oy Lz AH A, sAdwr 96 4p
95 n Caw AAH® piilaw dpa ff AA mis AH.
iy din AATHA® uidur dea
1A0FAH, xdflar & ptide-

.v05, omep ey aduvanm. ¥% apa
tis T pemly nor, s m Wi
xci Tis wEPsption, emipa 6 e
woys Uiy

AErQom za}aip&)ri'ipo’- B

non poteft. refla igitur 2 punélo A ipfi BA ad
rectos angulos dufta non cadet 1ntra circulom.
fimiliter oftendemus neque in circumferentiam
cadere : extra igitur cadat neceffe eft, ut AR

Dico in Jocum, qui inter reftam lineam
AE & circumferentiam T © A interjicitur, al-
teram re€tam lineam non cadere.

Si enim fieri poteft, cadat ut ZA, & 2 pun-
&o 4 ad Z A perpendicularis ducatur A H.
Et quoniam retus eft angulus AHA, minor
autem reGto AAH, erit AA [per 19. 1.] major
quam A H. zqualis autem eft
E aA ipliae: major igitur eft
A9 ipfa AH, minor majore
quod fieri non poteft. in locum
igitur, qui inter rectam lineam
& circumferentiam 1nterjicitur,
altera recta linea non cadet.

D 1 c o prxterea angulum fe-

XUxAIS yaia, § @M X0 LM v~
na BAwWhia X T @ Aot
Qeguci, amions ifsias yomins
wWOvgauus psler ssir f dé
Aoem), n whuxodm mmws
I @ A wEQpsiots xal 5 A E eIuiok, amuians yomios
o iots wWivgeaups sALTwr ssiv,

Ei ydp s5ims yovia sigappos, pilay p8p

o wEaxelms Cain  BA wdtias X © TEA
wEePspeits, Ndlan I S w0 dins avnS
I © A aEPrpeict; xgj T AE siticts, tis T posruly
wowow 7 7 T © A wBDrpeioes %7 A E s ftices wpspn
wecéimy (wdia, 1§ ns mine pealova LS9 + wEaxe-
iins Coom S B A 0ising xai STOA wlePs-
geias (w0 wwdear wlaxodmy, Adiiova i mis
wEaxodims \wm STOA wEPusia € 5 AE
euJsias. & wupipmiendi in dpa vis eSS
ywvias \=rn S BA il;’ll'df‘w *TOA w&&-
pics sy peil o cfeia a0 wSnaw @by,
3% plw Davion © @l xoLSims Cvn S TOA
wEPeetis X, T AE cvdsios. oweg e desfay.
Nogsr uat,

Ex I Tévan Pamply, om § v Alspirew T8 xi-
X8 wees ipdus an axeas ayorm sPdis.) T3
xUxAs® ngy om st xuxAs %3’ i pivoyr dDo A~
-nqa;y.s;'w. i Jémp a@; ’; xXam J’éo a&m.J oopu~
CaMson cans awrd mHlsas id'sixIm.

nrpoTaziz (.

ATY NJirros avueay ¥ HYrms xdxAy ipalo-

POy e eiar seanpulo ayaydy.

Ez-ru 1. doS%r mp;ior nA, 0 J%deJais xv-
%A% § BL'A* Jé d72m ¥ A enpusid TE BT A:

xuxrs eaflopdple sw i spapulis aperydr.
ENQPO@ 93 wirreoy 78 xuxAs 1 E, & smleuxbo
9§ AE, % xérrgw 190 709 E 2gusnpuen ) 70 E A xi-

“micircull, qui 2 reéta lineaB A
& circumlerentia TO@A com-
prehenditur,quovis angulo acu-
to rectilineo majorem effe ; re-
liquum vero, comprehenfum 2
circumferentia TOA & refla

linea A E, quovis angulo acuto retilineo efle’

minorem. S

Si enim eft aliquis anﬁu
jor comprehenfo 3 refta :
gr"e' Wa T@A, vel aliquis minor comprehenfo
3 TOA circumfcrentia & recta’linea AE; in
locum; qui inter circumfereatam TO A & re-
{tam lineam A E interjicitar, cadet aliqua refta
linea que faciet angulum majorem quidem com-
prehenfo A reéta linea BA & reA circumfe-
renua, qui {cilicet retis lineis comprehenditur,
minofem vero comprehenfo 3 circumferentia
r © A & AB refa dinea.. non cadit autem: an-

lus igitur acutus, qui retis lineis compre-
ﬁgnditur, non it major angulo comprehenfo &
refla linca BA & reA circumferentia, neque
minor comprehenfo 2 circumferentia reA &
AR refla linea. quod erat demonftrandum.

Corollarisum. :

Ex his manifeftum uod refla linea,
ad reftos angulos ducei[t‘l;tqdianmo circul?‘::
extremitate ejufdem, circulum contingit: &
quod reéta linea circulum contingit in uwnico
tantum. punto. quoniam quz circulo in duo-
bus punctis occurric [per 2. 3.] mua ipfum ca-
dere oftendebatur.

ulus retilineus ma-
inea BA & ecircum-

Pror. XVII1. ProsL.

A dato puncto re¢tam lineam ducere,quz
datum circulum contingat.
§: T datum quidem punctum A, datus au-

) tem circulus BT 4 : oportet 2 puncto A re-
lineam ducere,quz circulum BT A contingat.

Sumatur enim centrum circuli E,& jungatur Ag,
& centro quidem E intervallo autem B A [per 3.

K poit]
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poit. } circulus AZH defcribatur ; & 2 puno  xhos

EUGLIDIS ELEMENTORUM

103w 6 AZ B, Aoy s TE A TH E A meys

A ipli EA ad reftos angulos [per r1. 1.] du- s 1xdw 4 A 2, nai ewsl e xS ai EBZ,

catur A Z, junganturque EB Z,
AB; dico a2 pun&o A do-
Samefle AB, quz circulum
BT A contingit.

Quoniam cnim E centrug
eft cicculorum Bra, AzH,
erit BA =zqualis EZ, & EA
ipli EB: duz igitur AE,EB

uabus ZE, EA font zqua-
les, & angulum communem
continent, qui cft ad B: ba-
fis igitur AZ [perq. 1.] bafi .
AB eft zqualis, triangulum-
que AEZ zquale wiangelo
EBA, & reliqui anguli reli-

quis angulis : zqualis igitur eft angulus EBA
angulo EAZ retus anem eft EAZ, quare &
EBA refus. awque eft EB ex centro: que au-

tem diametro arculi ab extremitate ad reftos
angulos ducitur [per 16. 3.} circulum contin-
git: ergo AB contingit circulum. _

A dato igitur punélo A dula eft refta linea
AB, quz circulum BIA contingit. quod erat
faciendum.

Pror. XVIIL THEOR.

'Si re@a linea circalam contingat, 2 cen<
tro autem ad conta@tum rea linea
ducatur, ea perpendicularis erit tan-

genti,

Irculum enim ABT contingat reda linea
AE in r, & circult ABT cen-
trum fomatur Z, 3 quo ad I ducawr Zr: di-

co zT perpendicularem efle ad ipfam 4 5.

Si enim non fit ita, ducatur [ per 12.1.] 2
pun&lo z ad A E perpendicularis ZH.
goniam igjtur an-
gug; ZUr r?&us eft, |
erit [ per 17.1.] HTZ
acutus : lmajoecm au-
tem angulum 19.
1. ] majus htu‘sm fub-
tendit, major igitur et |
Zr quam ZH eft au-
tem L I zqualis ipfi ZB:
ergo ZB eft major ipfa
Z H, minor majore, quod
fieri non poteft. non eft

Sews n ZH,

AP Aéyw on am 15 A o
pet T8 BT A xUnAs iQale-
(Son Axwg 4 AB,
Exa )2p 7 E xivrewy ¢ 7
BT A, AZH xtx)ay, {0y deg
9 H U0 EANEZ, 90 EA
TMEB* Jiodnai AE,EBJe
] d’i‘ZB;Equéa},x&'ya—-
viaw spivlso WA Y, Tis) ness
™0 E* Bda dex 9 AZ Pdol
" TABimesi. X ™ AEZ gl
qarw 7% EBA 1evydve iy
19, xai ai Aosweg yooriay F Aoi-
w2ys yaviaus® ion dga TR O EAZ § UmIEBA.
&9 95 1D EAZ, 3Py dpas X, 9 w0 EBA. xai
85w 1) EB Cxc 74 wiragys” 1% ™) Dlgwpedrges 7 xi-
xAx weos opFas aw dxnpas apmdin iDdAl) vE
xUxAs® 3 AB ape sQaRleny TE RUKAS.
Am 78 JoQivms deg onpsis 18 A 7 Jedirne
XAy 74 BT A epaniiopdin endisas seappn fiomy

HAB. owip ider minouey

"MPOTAZIZ o
Qv XY tpdairal ms 0 aa, S Nt § uire
e P gl Bl me e, &
. "6hren Jiow x5t Jumos igms R ¥ axclopann

TW”( 78 ABT an'idw s wdnia 7AB
nawi B T oypecr, xai siMPIe » uirrgow

T8 ABT WmAE B Z, xai am T8 Z X ™ T empe
(3% 4 ZT* Ayw om i ZT xadens iswim 3 AE.
n’?a‘fpi. ixde aw 752 v Tl AE xd~

Exd &y U ZHD

AT - ywviaipd eew, i dps

5w 5 Uz HT Z°* 0 J%
s pidoras yowien § puti
{ow wrdiga omivesy
piilawapay 2T & ZH.
fa'qﬁizrr"izn' i
{m&’.pwi ZBS ZH,
Aatlor S usiloros, ixsp
sy adwiam. Grx dps

igitur Z H: pespendica- ~——
laflt’is retz AE. PI;mililer A .
oftendemus neque aliam quampiam effe prater
iplam Z1: ergo2Fad a nqﬂmgcrpendicn aris.

Si igitor tefa linea circulum comtingat, A
centro autem ad contatum recta linea ducatur,
ea perpendicularis erit tangenti.
monftrandum.

1{\/\? TE

nirvex s T aPlo
quod erac de- {LnSrion naJsis sew. omep ides desfey.

% ZH xadens ssw im
s AE. spoias dy déi-
Foudy, om 8048 A ms @Al wis ZT* 4 2T dga

xaJems 5w ém 7o AE.

Ea» apa X008 i Qanrmy ms sieie, am 54 78
Il L% s svia, o J-

nro-
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| NMPOTASIZ .

Edy x{x )y ipd anrey ms 0 e, Yo N + apns
Ty tpalopin wess o%'s yavias siYha

: 2oL/ afx‘ﬁ, (2 afx?n’ans t5y -m‘

| xéreor ¥ xbxAy.
K TxM8 jp 78 ABT ariicda ms 0Saan AE
FA xam T aypesor, X, Ym 18 T wegs 35 T
AE 43w n TA* Myw ondHi © AT 5 xir-

ERTIUS.

. Pror XIX. THRoOR

Sirea linea circulum contingat, 2 con.
tatu autem re@a linea ducatur ad
angulos reos tangenti, centrum cira

culi erit in eadem.
Clrculum enim A BT contingat quazdan

reta linea AE in r, & 3 pmnélo ripfi
AE ad reftos angulos ducatur TA: dico e~
cult centrum effe in ipfa AT.
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Tew 78 XIXAB. .. b , ~
MY sap, @R & duvanw ise B Z, xai éa- _ Si enim non, fieri fi poteft, fit Z centrum, .
z‘:’”&u’x’ rz , & jungatur I Z, C
Ewsi 2y %xA\8 78 ABD A 1 Quoniam igitur circu-
> ot . ¢ %iia # AE um ABT conungit quz-
W“J‘-?" 2110: - dam reta linea AE, &2
m ds 18 xivgs om T centro ad contaltum du-
aPlo smldnmy 1 ZT, 9 &aeft ZT, erit [per 18.3.]
ZT deg xaJevs 5w on vlo Zr ad ipfam AE perpen-
AE 3N dpa s % L  dicularis: rectus igitur eft
A NN S - z angulus ZT E. elt autem
ZTE. 1 dt xgy % Uz
YR N . & ATE reflus: ergo zrB
ATE b i s s N angulus eft zqualis angu-
}5{”/3" E 1 1w ATE, lo AT E, minor majori,
" azier Pﬂgm: omtp quod fier1 non poteft. non
sw aJ‘umm\v Grx deg eft igitur Z centrum cir-
Z xtyieor 653 T¢ ABT xw- A r E culi ABr. fimiliter often-

xA8. opoias 0% debopdy, om 8ds aMd m wAko.
on s AT.
. Eav aga X0xA8 eQdddrmy mis 0 Joia, dons J%
aQis T4 ePalopdym mpis pdeis. yories sdia
geappy ax S, i © axJsime ezy © xivigw 8
XURAZ, 3mg tdu J&iaq.
[MIPOTAZIS .
Ev xixAw, % wess B xirrea yaria Nakaoiay
i ® aps T wBepypeia, Sty Tho avtld
| wRapipuar Baaw Heow &) yavia.
Erw xxAos 6 ABT, %, wgos 130 76 wivrew av-
T4 yaviaicw % (o BEL, #pos 6
Prodas, 4 za0 BAT, exirom 08 T avlw wEi-
pescr Pacw 718 BI* Ayw om
Wy é5 % \z0 BET ya-
via & VwoBAT.
Em{dféion o8 1 A E doryles
w2z, .
Eoxel &y i 45w 4 EA TH EB,
’.(; ')mvia. ﬁum‘ EAB 'r:ﬁ )
EBA im 50" aidex \WOEAB,
BBA yawriaitis Lz EAB -
wAdaai vow. imdin wIBBZ
¥ w0 EAB,EBA® xgj 4 U0
BEZapa © U E A Bisi dary.
g 78 awrm dy €y \wd ZET
% (a0 EAT isi ahy® oMy wpas § CoBET ¢
% Uz BAT isi AwAy.
Kaxrddw dy s, xai ise yovia stipa §

Ms

demus neque aliud aliquod eflé , przterquam
in ipfa AT

Quare fi retta linea circulum contingat, a
contactu autem re€ta linea ducatur ad-angulos
re€los tangenti, centrum circuli erit in eadem.
quod erat, demonitrandum.

Pror. XX, THEOR. |

In circulo, angulus qui ad centrum du-
plus eft ejus qui ad circamferentiam,

- quando circumferentiam eandem ha-
bent pro bafi. -

IT circulus ABT, ad cojus centrum
fit angulus B E T, ad circumferentiam
vero’ BAT, & eandem circumferentiam Br
’ habeant pro bafi: dico an-
gulum BET anguli BAT du-
plum e '
Jungatur enim AE& ad Z
producatur. -
Itaque quoniam E A eft .
qualis E B, erit & angulus EA B
[per 5. 1.] angulo EB A zqua-
lis: anguli igitur EAB, EBA
dupl funt ipfius anguli EA B,
fccf angulus BRZ eft [per 32.
1.] xqualis angulis EAB,EBA:
ergo angulus BEZ dupius eft
: anguli EAB. eadem ratione
& angulus ZET duplus eft ipfius EAT: totus
igitur BET totius BAT duplus erit.
Rurfus inclinetur, & (it alter angulus BAT,
K2 junétaque
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jun&taque AE ad H producatur. fimiliter often-
demus anglum HEr anguli H-AT duplum efle,
¢,quibus HEB duplus et 1plins HAB: ergo,
seliquus BET reliqui BAT ¢ft duplus. :
YIn circulo igitut, angulus qui ad centrum
duplus eft ejus'qui ad circumferentia, quando
circumferentiam eandem hidbent pro bali. quod
erat demonftrandum.

-
‘o

: Pror. XXI THEOR. . .,
Anguli in- eodem circuli fegmento funt
inter fe xquales, - "~ '

I'T circulus ABra, & in eodem fegmento
BAEA anguli fint BAA,BEA: dico eos
mter fe efle zquales. -
- Sumatur enim [ per 1. 3.]
circuli: ABT A centrum quod
fic z, junganturque BZ,ZA.
Quoniam autemangulusBZA
eft ad centrum, angulus vero
BAA ad circumferentiam, &
circumferentiam eandem BT A
babent pro bafi, erit [ per
20. 3.] angelus B Z A duplus
anguli B A A “eadem ratione

.EUCLIDIS . ELEMENTORUM

om BAT, % em{ Uy Feion n A E ex6ireFw e o He
spoiws 8 deiZordu,em Ao ésw § (o HET ya
yia & CaoHAT, wvn (o HEB Moy sq1 & L8
HAB Aoimy ape 1 %t BET dvaoay i3 7 o BATS
Ev xUXAw dgat 1| WL TG Xévigw yavia Jymas
oy e5i 7 weos T wePepein, o072ty T e T 25 Ee=
Qipstan Bow Exwow ai yaviay. omsp édes Jizys
.. TPOTAZIX xza .
Ey xdkA@ of i1 RS oo TUNMAT . Jevicy 170}
aMAAIS EloTY. o
St kixhes 6 ABT A, Xai &0 T8 THHMAT T
BAEA yaviuisamyaivms BAABE A he=
oye 65 i v B A A, BE A yaviay iy aMiAays eicve
B Ein jxp & ABC A nu=
u?\sﬁxémg’qv,m&"ss-s ™ Z, Xaté
smlsuxSowms ai BZ, Z A.
\o! K §7°€ # 480 a0 B Z A yas-
Vi mees T XYW 6537, 1 ) \ 20D
BA A mtos T4 @EDepui, € exgnas
T aurvis aﬁthggau Bdaw, Tav

\BT A* y dpa 'm0 BZA yauris

angulas BZa duplus eft ¢tiam . . B
anguh BEA: ergo angulus
BAA [per 4. ax.] angulo BEA' - 7,
zqualis erit.”

. Anguli igitur in eodem circnli fe

Pror. XXIL Tutor =

Quadrilaterorum, qua-circulis infcribun-

tur, angali oppofiti funt duobus rectis
Cmquales.” .

Sll T cucnlug'ABra, & in ipfo quadrilate-
rum ABTA: dico angulos iplius oppofitos
duobus rectis efle zquales. S
" Jungaatur & r,Ba. S
* Quoniam igitur omnis trian- -
guli tres anguli font [per 32.1.]
duobos reclis zquales, erunt
trianguli AB I'tres anguli r A B,
ABT, BT A zquales duobus re-
&is. -fed angulus T A B eft [per
21.3.] =zqualis angulo BAT,
in eodem .enim funt fegmento
BAAT, & dngulus AT B zqua;

.. F
- mento {ant
1ater {c zquales. quod erat demonftrandum. -

/A Amracwr i d CahBA A, ha
i avm I N\ wBZA X P U7
BEA &) Momhacun’ imy cps %
Ut BA A T (=3 BEA.

© Y XM aga ai o 7o cund Tpipam yowiy
oy ARNags €iciv, Smyp ides ety

MPOTARIS »&, -

Tdh iv' 105 xIxAgis TIEAZACUPOY ) &L KEVaS-
i TIon )‘@w'aq vaty ¢pYass 1oy eiotr. |

Ez'ru x0XAB+ o ABT A, xai &0 owrd Trrge~
wAdgoy tsw W ABT A* Afyyw O ai emtras-
iev awnd yoviay uay pJes iawy cicive
Ene{evydwomm ai AT, BA. .
' | Key ewel wmorms n0iyany ab
‘ 'rge'i;%;\«mfm dury @Yas iny
ticl, ¥ ABT o vgsis yowioy aé
\z% TAB, ABL, BT A duvaw
6pJedfs “iey doiv. T oF 7 U
Uww TAB 14 (z0 BAT, &r
e 75 s g s 73

Iis ipfi AaB, quod fint in eo-
dem AATB fegmento: totus
giter angulus A A T angulis
BAT, ATB eft zqualis. com-
munis apponatur A BT angulus:
fune igitur anguli ABT, BAT, ATB, angulis ABT,
AAT zquales. fed ABIr, BAT, AT B funt duo-
bus rets zquales: ergo & anguli ABT,AAT
func duobus rectis zquales. “ fimiliter oftende-
‘nus angulos quoque BA A, aTB duobus retis
efle zquales, . .. -

.

BAAT, 5 Jt U=v AT B 7%
0 A AB, & jap voe oud Tian-
paziew 7@ AATB oAy apan
\z00 AAT T (% BAT, AT'B
ion isi; st wesouede 5 G
ABT" & apat 'wt ABT, BAT,AT BT ywv ABT,
AAT iy eciv. al ai \zoo ABT, BAT, ATB
Aoy opYeeps oy il xetd i (ZWABT, A AT Ju-
oy o??u}; iy iy, opcins On dsibody, om x i
Uwv BAA, AT B yaviy Jus ipSs iy 6. - * -
Ty




.LIBER TERTIUS.

Tav ai: & mis xukAoss nﬂ‘{azr)\sépwv a
amveogiov yorian Jvriy ig%eds iny dai,  amep
ida dsifas. ' :

-
. "~ TNPOTAZIX xy.

Ext s awhs edSslas o Tmua Tt xlxAwr
. Guba xa anow ¥ ousadNeviTy o T
s #ﬁm. ' '
E 1 ycp Suvany, em © avris wtiag © A B

rpnpale xURAY SpoIs XAl Qrio ROESHTY
$7) W @ums pign w ATB, AABy xai Mixdw
© 9§ AAT, xati exelsuySacr ai '
I'B,AB,

Emei &y opoiy €51 m AT B
¥ ponpics 90 A A B T, opoice
snuals xix\ay s5 m dee

6¢

Quadrilaterorum igitfxr,_%uz circulis inferi-
buntur, angli oppofitr fant duobas ‘retis xqua-

les. quod erat demonftrapdum, . - .

sanonn e

- Pror XXIIL Tuzor.
Super eadem re&a linea duo circulorum

fegmenta fimilia & inzqualia ex ea-

‘dem parte non conftituentur. '

I enim fieri poteft, fuper eadem refla linea
AB duo circulorom fegmenta fimilia & in-
zqualia conftituamtur ex cadem:parte ArB,
A A B, ducaturque A AT, & jun-
ganturI'B, A B,
Quoniam igitur fégmentum
ArB {imile et fegmenio A A B,
fimlia autem circulorum fig-

& T,
2050 Yomias isss” iov) dpad 65

5 z% ATB yadia 13 'z9 AAB, § Cxms 77 -

s, owsp 5w adubanw,

- O apa I oS awems sitio; dve TUARATS K=
xaw opaia € avios ovstw’) I 8 ame pipn.
o o duly, '

'TIPOTAZIZ xd.

. \' sy ) ~ e

Ta 6k lowv e0Fuar tuoia Tunuatm xixia
2 » 7 3 s
oL NN sar,

E}:-rm xp £7% izom e0Haw ¥ AB, T A Spesias
U TpipaTs vixdayw AEBTZA® Nyw in
éa 853 7 AEB Tpqpa 70 T2 A Tpipam,

« EQappodordys g 78 AEB
rp{i{uﬂ Jm nILZA, % 7
#vs T Jy A musis im wT,
s % ABevInu im 7w T 4,
$Qapuied % 7 B mpesior em 1 A
o pesor, A 7 irlew etvou T A B

B menta funt [per 11.def. 3 ]
) quz angulos capiunt zquales;
erit AT B angulus zqualis angulo & A B, exteriof
interiori, quod [per 16. 1 | herinon poteft.
Non igitur fuper eadem recta linea duo cir-
culorum fegmenta fimilia & inxqualia ex ca-
dem parte conftituentur. quod erat demon-
ftrandum. ' '

Pror. XXIV. THEOR
Super zqualibus reis lineis fimilia cir-
culorum fegmenta funt inter {& 2qualia,

SInt enim fuper ®qualibus recis lineis AB,
J) r 4 fimilia circulorum fegmensa AEB, T ZA:
dico fegmentum A E B fegmento I Z A elic zquale,

Segmento enim AEB con-
gruente fegmento rZA; & po.
fito punéto quidem A fuper
I, re¢ta vero linea A B fuper
ra, congruet & B punétum
puntto a, propterea gquod AB

7;1]FA' #Paguecucys ds 5 AB
sulsicsem TW T A, E(pap,uo'd e
® AEB rpuyuasmn LZA. &
acp 1 AB wdaa om HduraA
't@ap.uéd, » Js AEB T pacs
&0 P TZA ) iQappiod, aR
@%gRafe w5 B IOHA, xi-

1pfi T A fit zqualis : congru-
ente autem reéta linea AB re-
&z r a, congruet & AEB
fegmentum fegmentd rzA. fi
cnim A B congruat 1pfi TA,
fegmentum vero A BB fegmen-
to r'za non congruat, fi-
tum mutet ut TOHA, fed

xhos % xixAor & e xami
Bhova musia 1 V0" AL X
Turit 0 TOHA 71 TZA xam shsiors mypaa
7 dvo, m I H, A, onw isw adudany. crx deg
ePagudoidms * AB adeios im ThOT A % iQap
pirlng] @ AEB Turua im ® TZA iQaguin]
S 3l s i,

Ta dex ¢m T icay e0desay opold TuApuATR
KUk iom MoK S, oep ides Paifan,

&

A circulus circulum in pluribus
quam duobus punélis [per 10,
3.] non fecat: at vero circulus
rOHA circulum rza fecat in pluribus pun-
¢tis quam duobus, videlicet in punétis I, H, A,
quod fieri non poteft. congruente igitur rela
linea AB reéte r A, non poteft non congruere
AEB nw I ZAa: quare congruet, & pro-
indc 1pl1 zquale ert. ) ,
" Super zqualibus igitur retis lineis fimilia cir-
culorum {cgmenta funt inter fc zqualia. quod
erat demonitrandum.

K 3 PROP.
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Pnb p. XXV. ProsrL.
Dato circali fegmento, defcribere circa-
lum cujus eft {egmentum.

IT datum circuli {egrhentum ABT: opor-

tet_ autem circulum defcribere, cujus ABT
eft fegmentom. )
. Secetur AT [per 10. 1.] bifariam in &, & 2
punco & ipfi AT ad rettos angulos [per 11. 1.]
ducatur AB, & jungawur AB: angulus igitur
ABA vel major et angulo BAA, vel zqualis,
vel minor. :
- Sit primum major, & ad reftam
lincam B A, atque ad datum in
ea punétum A, conftitvatur [ per
23. 1.] angulus BA E zqualis an-
gulo ABA, & AB producatur ad

EUCLIDIS ELEMENTORUM

MPOTAZIS xf.
Kooy Tunpats §¥ims, weITRIRYed s
T xlxror §7% €51 T pa
Zra » 0cde rlxﬁfu xx\s, BABI dudy
atsamrargdya T XAy, oUmip i T
ABT Tunua,

Terphcdew o0 0 AT dixa xam » A, g 1xIe
dom ¥ A oypsiy T AT wess ipdas 4 AB, € éme-
JeoxBw 1 AB 7\ 0 ABA aox ywria 15 w0
BAA s i‘“‘Z‘” &5W, 9 ion, R AT,

: - Egw mgiTagey F"-‘z wy, € sanszior
: wep\;.'r.;i BA wWina,x T(; w005 vy
opsie Tw A, T w0 ABA ywriz
imn wOBAE,% xS emmER

B, jungaturque ET. quoniam igi-
tur angulus ABE eft zqualis an-
gulo BAE, erit reta linea BB
[per 6. 1.] ipfi BA zqualis. &
quoniam A A clt zqualis ar, com-
munis autem AE, dux AA) AE
duabus T 4, AE funt zquales, al--
tera alier1; & angulus AAE

AB, xgy xelevyIwy ET. sms 2y
ion ¢sw 72750 ABE ywnria ™ a0
BAE, irn d2g ¢ %, 4 BE st¥ia 73
EA. xaitxtiionéso y AA T4 AT,
xomy 3% 4 AE, dvody aj AA,AE
dusi T T A, AE iny siqw, exasios
xanpa, € yoria 1120 AAE yu-

zqualis angulo I A E, rectus enim
c& uterque: ergo & bafis A € [per
4 1.] bali Er eft zqualis. fed
oftenfa eft A E zqualis EB: quare
& BE ipfi Er eft zqualis, ac
propterca tres re(tz hinex AE,
EB,ET inter fe funt zquales: cen-
tro igiur E 1ntervallo autem e-
quali uni ipfarum AE, EB, ET

vie T9 (o T AE iow esw, 3y op
aTipx’ A‘V;Balms' dex N AE Basa
TMCEiry e, aMd 4 AE TH EB
¢Jeixdn on xaif BEaex TATE
tsw ion' o 7eéis a2 of AE, EB,
- ET iozy aMyAys tow' 4 Jfaxiv-
0 7 E,and‘%b)%‘-.«e,

- EB, ET, xuxios )5¢¢5,u&ua; qi«\

circulus defcriptus’ etiam per re-
liqua tranfibit punéta, & circulus
defcripeus erit. quare circuli fegmento dato de-
fcriptus eft [per 9.3.] circulus, cujus eft fegmen-
tum. fed & ilud conftat, fegmentum ABT fe-
micirculo minus efle ; propterea quod E centrum
ipfius cadit extra.

Similiter & fi angulus ABA fit zqualis an-
gulo BAA, falta AA zquali utrivis ipfarum
BA, AT, erunt tres rex linez A A, A B AT
nter fe zquales, atque erit [per 9. 3.] & cir-
culi completi centrum, & &mcnmm ABT
femicirculus.

Si vero angulus ABA minor fit angulo BA 3,
& conftituatur ad reftam lincam BA & ad pun-
€lum in ea datum A angulus B A E zqualis angulo
ABA, 1atra fegmentum ABT erit centrum E, in
ipfa AB, atque erit ABI fegmentum femicir-
culo majus.

Circuliigitur fegmento dato, defcriptus eft cir-
‘culus cujus eft fegmentum. quod erat fgciendum.

Pzxor. XXVIL THEOR.
In 2qualibuscirculis 2quales anguli 2qua-
libus infiffunt circumferentiis, five ad
centra five ad circumferentias infiftant.

A

Int ﬁm cicculi ABT, ABZ, & in ipfis
zquales anguli, ad cemtm quidem BHT,

A

‘xdi N TOW Asway orusiar, X
3 , £z mwapy?,w;. zuu)\’zc
aex Tpypans dcdirns, acsraayineanlay 6 xi-
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Ty xare,
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£52 7 A xireor T8 GEIATITINge s XUXAZ,
€ Inrady ézy 1 A BT npuixvnrscr.

Ear % 5 Uz ABA iAdTion § S Czm BA A, %
oosnorpudes wgos T B A sudeia, xai 7 A i,
riiuz.ﬁ ABA ywvias islw, crms T8 ABT Tpen=
pams Twrimy B Kévtgor o1 T AB, xai 6579
JqM,J‘q ™ ABT ’r(u;pa pﬁtfcr n‘,uuwx)us;

KA ga Tun pams dodsrms, cesmeayega-
My 6 XUXNS, ST 51 T AU OTED 604 Winow.
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‘E®ZX; ad cicumferentias vero BAT,EAZ:

dico BX T circumferentiam circumferentuz EA Z
zqualem efk.

Junganwur enim BT, E Z.

Et quoniam zquales funt ABr, AEZ cir-

culi, erunt & quz

A €x centris zquales :

duw igitr BH, HT

duabus 5@, Q%

- font zquales, &

angulus ad ¥ 2qua-

Iis oad e:

gulus ad A angulo

ad a, tum
BAtﬁmE’ erit[per
11. def.3.] fegmento EA 2, & funt {oper zquales
reflas lineas BT, EZ; quz autem fuper aquales
retas lineas fimilia funt circulorum fegmenta
[per 24 3.} funt inter {c zqualia: fegmentum
agitur BAT fegmemo BAZ eft aquale. fed &
;9(&3:&\31‘ circ;_llus is cft to:ih’ABz: re-
iquuin igitar fegmentum BKT reliquo EAZ
d% ".tqualfe, circumferentia igitur Bxgr circum-
ferentiie B A Z xqualis erit.

In zqualibus igitur circulis, zquales anguli
zqualibus infiftunt circqucrcntii:q five ad cen-
tra five ad circumferentias infiltant, quod erat
demonftrandum. A

- Prop, XXVII. THuEOR.

In zqualibus circulis anguli qui aqua-
libus infiftunt circamferentiis funt in-
ter fe zquales, five ad centra five ad
circumferentias infiftant, -

]’ N zqualibus enim circulis ABT, ARZ zqua-

libus circumferentiis B r, E z infilkant an-

guli ad centra quidem BHT, E©Z, ad circum-

ferentias vero BAT,

A EAZ: dico angu-

lom BHT aogulo

E® Z, & angulum

BAT. angulo EAZ
- aqualen offe.

Si enim angulus
BHT %qualss fitan-
galo E@Z, mani-
feftum ef? [per 20.
3-] angulum quo-
que B A I' angulo
EAaZ cfle zqualem. fin mmus, unus 1pfo-

rum et major. fit major BHT, & confli-
tuatur Etpct 23.1.] ad reftam lineam BH, &
ad punétum in ipla H angulo E8Z =zqualis
angulus BHK; zquales autem anguli [per 26.
3.] zqualibus infiftunt circumferentus, quando ad

: centra

E z

v
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centra fuerint: ergo circumferentia BK zqua- aon® ioy des 1 BK wEDipua

~

™ EZ wige

~ \

lis eft circumferentiz BZ. fed circomferentia @speis. &)\ § EZ 79 BT ew irn, x4 BK

EZ zqualis eft ipfi :
Br:ergo & BXiph A

BT eft zqualis, mi-

nor majori, quod

fieri non poteft.

" non cft igitur inz-

qualisangulus BHT

anguloE©Z: ergo

«ft zqualis. eft au-

tem angulus ad A g

[ per 20. 3.} dimi-

‘dius anguli BHT,

anguli vero E©Z

dimidius qui ad A: angulus igicur qui ad A
angulo quiad A eft zqnﬁis. '

In xqualibus igitus circulis anguli qui zqua-
libus iﬁiﬂunt ci:%:mferentiis f:ﬁ% inte‘rl fe :gua-
les, five ad centra five ad circumferentias in-
fiftant. quod erat demonftrandum.

Pror. XXVIII. THEOR.

In 2qualibus circulis :’jnales retz linez
circumferentias Zquales auferunt, ma-
jorem quidem majori, minorem vero
minori,

reflz linex BT, EZ, quz circum-
ferentias quidem anferant majores EAT, EAZ,
minores vero BHT, E@Z: dico circumferen-
tiam BAT majorem majori circumferentiz £ 4 Z,
& minorem circumferentiam BHTI minori E@Z
squales cffe. a :

Summatur enim ‘
[per1.3.] centra A
circulorum K, A, - -~
junganturque RK,
K[, EA AZ

Qllroni:u_n autem
circuli funt zqua-
les, erunc & quz
ex centris zquales :
duz igitur BK, KT
funt zquales dua-
bus EA) AZ, & ba- H
fis Br zqualis eft
bafi EZ: ergo an-
gulus BKT [per 8.1.] angulo BAZ eft zqualis.
xquales autem anguli { per 26. 3.] zqualibus
infiftunt circumferentiis, quando ad centra fue-
rint: quare circumferentia BHT zqualis eft
circumferentiz BOZ. fed & totus A BT circu-
lus toti AEZ eft zqualis: reliqua igitur circum-
ferentia BAT reliqus E A Z xqualis erit.

Ergo in zqualibus circulis zquales retle li-
nex circumferentias zquales auferunt, majorem
quidem majori, minorem vero minori. quod
erat demonitrandom.

SInt u:il:alu circuli ABT,AEZ, & in ipfis
xq
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il 7 e
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In zqualibus citculis 2quales circumfes

rentias zquales ret2 linez fubtendunt,

Int zquales circuli ABr, AEZ, & in ipfis
2‘ es fumantur circumferentiz B H r,
E6Z,&BT,EZ jungantur : dico réGam lineam
BL 1oz B2 zqualem efle.

Sumantur enim centra circulorum x,A, &

jungantur BK,KI[,BA AZ,

Quoniam igitur
circumferentia BHT
eft zqualis circum-
ferenux E© 12, erit

[per 27. 3.} & an-

us BKIr
0. EAZ a;ﬁ:
& quoniam circuli
ABT, AEZ funt
zquales & quz
€x centris zquales
crunt: duz. igitur
BK KT funt zqua- -

A

les duabusEA, A Z, & aquales angulos continent:
quare bafis BT [per 4 1.] bafi EZ cft =qualis.

In zqualibus igitur circulis zquales circum-
uales retz linez fubtcndunt. quod

erat demon l:randum

| ProPr, XXX. Prost.
Datam circumferentiam bifariam fecare.
I'T data circumfrentia AA B: oportet AAB
S cxrcumfercnuam bifariam fecare.
' ungatur AB, & . 10.
]anlfgarlam fecctur (l;np;r
pun&o autem I ipfi
11. 1.] ad rectos angulos 5«
catur T 4, & jungantur AAA B,
Quoniam igitur AT eft z-
qualis ' B, communis autem

xom JinTA" due J‘q au AT,

I‘AJ'W:"F BI,TA muun. ’§

yavics 1 wAI‘A yavm ™ U@ Br A m;, op&y

Q'Smanpa. % Baas g AA Bwl T™H AB ioy e,

ai di oy su9mq ions wegsPepeioss a.cpa,pm, T

30 el ora 74 p«g ors, rlw diratloa vy Adr-

v xgy $5w wme,z 'rwv AA, AB wepiPspesior
mﬂm q;uzwm it ags q AA Topiigeas

™ AB ﬂp@igm.
H dpa JoSem ypigaa Sy niTpr). oﬂg

v

Jés minony,

NMPOTAZIZ Ad.
By xx)gy 5 £ o7 & npowxie yaria 4
Ry 1 Nz uu’{on TRNpAT AT oY
GRs n N b w5 ixdrlon uelar. dps.

ra, duz AT,Ta duabus BT,
ra funt zquales. & angulus
baﬁ;:lo Bra, reftus enim eft
uterque : ergo Aa [perq. 1.] bafi AB eft

ualis. zquales autem re@tz linez [per 28.
ﬂ circomferentias squales auferunt, majorem
quidem majori, minorem vero minori; & eft
utraque rp(J arum AA,A B circumferentiarum fe-
micirculo minor : quare circumferentia A'a cir-
cumferentiz A B zqualis erit.

Dara igitur circumferentia bifariam fe&ta eft.
quod erat ﬁcxendum

ATA zqualis an

Pror. XXXI. THEOR.

In circulo, angulus qui in femicirculo
reCtus eft : qui vero in majori feg-
mento minor eft re®to: & qm in mi-

L nori
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quidem fegmenti. dogolus re&o ma-
jor eft; minoris vero fegment1 angur
us re&o minor.

IT circulus ABra, cujus diameter BT,
centrum autem E,& jungantus BA, AT, AQ,
ar: dico angulum quidem, qui eft in_femicir-
culo BAT, re€tum e ; qui vero in fegmeato
ABC majore femicirculo, videlicet angulum
ABT, minorem effé refto; & qui in fegmento
AAat minore femicirculo, [ hoc cft angulum
AAT ] refto majorem afle. '
Jungatur AB, & BA ad Z
ucatar. . - o

Iaque quoniam B E eft z-
qnaltiasq E 2.: erit & angulus
EAB[per5.1.) angulo EBA
ualis. rurfus, quoniam E A
zqualis Er , & angulus
ATE angulo T A E zqualis

z/

BEUCLIDIS (ELEMENTORUM

nori major re&o. & infaper majoris

xa) w18 & weiloros TuhpuaTes yavia
ualay ity opis 1 N E irdvlores Tunpa~
705 yaria Iy ' 5Fns.

_E}:'ra xUxMog 6 ABTA, 2]3‘,«170; & and

iso 9 BT, xéyrgor Ji » E, % ewel 6520 cacamw
aiBA, AT, AA,AT. Méyw omn 1B & T@ BAT
ApxULAL Yorics o Esn° 116 o o) A BT peiCons
T8 RUIKUXAE TUNRAT Yaricty 4 ' A BT, EAdre
Tam 5f%%s* % 9% &9 70 AAT EAGT]ons T8 speaxuniiy
TpApaT yavia puilay vn s, v

: watéx&m} AE, & dixfo

1BAdmBZ,

Kaj éxei im sswy BETH EA,
ion eﬁx} Yamic n (a0 EABTH
0 EBA. wsAw, ¢urti 1o 6w
nEA ) ET, i 653 ngj % L
ATE T4z TAR® éM9 dge

erit: totosigitur angulus BAT
eft zqualis duobus angulis
ABr AT S, cft autem & an-
gulus ZAT, exua triangulum -
ABT, { per 32. . ] duobus
ABT, AT D zqualis: angulus’
igitur BAT eft xqualis angulo - _
ZAT, ac propterea | per xo.def 1.] uterque
ipforum re&us : quare in femicirculo BAT an-
gulus BAT retus eft. :

E 1 quoniam trianguli A BT duo anguli ABT,
BAT [per 17.1.] duogus re&is {unt anpores, re-
&us autem BAT ; erit ABT angulus re€to minor,
atque elt in fegmento A BY majore femicirculo.

Cux autem in circolo quadrilaterum fic
A}I'%, quadrilitero:lwi:m -yer?_, qui in circulis
defcribuntur , angu itt r 22 3.
duobus 1elis fiac aeqn:lgsp? eruxgtpcnr, AJAI]‘
anguli @quaks .duobus reftis. & angulus ABT
mimnor: et relto: reliquus igitur AAT retto
saajor erit.'r:m[]:‘e eft iin fegmento AAT mi-
nore’ femmcircu: R

Dice przierca majoris fegmenti angulum,
comptehenfum 3 circymferentia ABT & refta
linea AT, refta efle majorem; angulum vero
tinoris fegmenti , comprebenfum 2 circumfe-
rentia AAT & re@a linea AT, teflo mino-
rem, quod-quidem perfpicue apparet. Quoniam
enun angulus 2. reclis liacis B A, AT compre-
benfus reltus eft, erit & comprehenfus A cir
cumferentia ABT & recld linea AT major recto.
rurfus, quoniam angulus comprehenfus 3 reétis
lineis T A, AZ reCtus eft ; eric angulus, qui com-
prehenditur 2 recta T A & A AT circumferens
tia, minor recto. -

In circilo igitur, angulus qui in femicir-

culo retus eft : qui vero in majore fegmento
minor eft recto; & qui_in minore major. &
infuper ehajoiis fegmenti-angulus eft reto ma-
Jor, mmoris: vero fegmenti nunor. qued crat
demonftrandum.
. N L o 9
. AviTsx , _
Demonltranir angulum BAT reftum clk.
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oyamias e iy 7, 0pSw s* 2Yg W rwéub!:
Dedas -zi,';a’uﬁi"; fa-lw'qu. o 04 ai sPefis
yari s icus Bow, 0¢3y Hew. .

NMPOTAZIE 8.

Edy xlxry ipdaTnre) s 0ia, S dN s
agus *Gn T xlxdor 2fg Y Tis wWiiia -
LT T XOXA0, ds HOUL Yvias e Ty

ipantodin imy tonr?) Tajs i 7ois aMal
Txlony Tunpac yavias.

Krm,’si? ABra i@aﬁ&awd&é’a-jnz

Kz 1 B oppeeior, % 3oms 74 B onpees dvifle

75 sudda I T ABT A xtxdey wprdes avmw §

BA" Ayw om as widi yavicts § BA pum F EZ

S Pailoudins iras inwmy Tigs Sy wis waRal, g

. pam?'mh}x g:w’qs.rxn'w. on N BPUXOZBA

ionss 79 6 10 AAB 'rcafpwn mersguiin yor

vit, d¢ vxs EBA iy 651 74 69

vs AET duplus et anguli
B'A.E, ctenim “duobys tnterioribus & oppolitis
[per 32. 1] eft zqualis;: eft autem & AEB du-
plus ipfius EAT: anguli AEB, ARr dupli
erunt anguli B AT ffxi\ EB, AET anguli [per
13. 1.] duobus rectis funt quales: ergo angu-

lus BAT reftus eft.” quod erat demon{trandum.

, Corollarium,

‘Hinc manifeftom eft, quod fi unus angulus
trianguli fic ﬁualis duobus reliquig, eft refus:
propeerea quod ejus angulus deinceps iifdem eft

quando autem anguli deinceps funt
zquales, [per 10. def.1.] funt recti.

Prot. XXXIL TuEoR.

Si re&ta linea circulum contingat, 2 con-
tadu autem ducatur reéta linea circu-
lam fecans; anguli ques hec cim coir-
tingente facit equales erunt iis qui in
alternis circali fegmeritis confiftunt,

Clrculum enim ABT A contingat recla linea

BEZ in B, & 2 punélo B per circulum
ABT A ducatur re&ta linea BA fecans illum ut-

-cnnque: dico angulos quos B A cum contingente

ra AT'B rojuan. A

Hydw o3 % £33 ™ EZ
.g,';} ogJms 1 B A, xai é»:,q:v&u
$m P BA mﬂW XY oY=
i BT, € sxlsiySuns ai
AAAT,TB.

Kai §70 XuxA¥ 7% ABT A
sQalimyms witis 3§ EZ xam
75 B sy, % dom S Xam B B
aQiys axmy 1 iQarilo i wess

EZ facit zquales efle iis qui in alternis circuli
fe tis confiftunt; hoc cft, angulum zBA
e zqualem anglulo qui conflituitur 1n AAB
fegmento, angulum vero BBA wmqualem an-
gulo qui in fegmento Ar s

coaftituitar. .
Ducatur enim. [per 11, 1.}
A 2 punéto B ipfi EZ ad relos
. angulos BA, & .in circymfe-
rentia B A fumatur quodyis
punitam I, junganturque A o,

ar,rs. .,

.~ Quoniam igitue circulum
ABF 4 contingit refta linea
EZ 1 pu
B ad rectos angulos coatin-

R genti ducta eft BA, erit [per

opJmsn BA,SHI SBADXOTIY E
5 ¥ ABT A XiKAS* 7 dpa vm
AAB yoia & jpuxvdic das opdia® Aoy
Gpcs af vaw BA B, ABA iz 6p9% lmss isiy. s 0%
€4 oxs ABZ 09" 4 dpa vxs ABZ ion 69 mijs
VMEBA A, ABA. x9om aPrpicden uwe ABA" Aw-
) dpd # UTs A BZ yoria oy esiTh o9 T@ 1 RGE
Tipan TE XOKAS Jenis, 17 UROBA A, % Wi
&0 xUnAe NTpamALp 651 M ABT A, & aTwar
wior | ywvies Jury opSeys e eiiv &l dga
A ABZ, ABEF UFd BAA, BT A igus 6icity a9 %
XS BAA 73 vFs ABZ cdeqydn irn Aoimy apa v
Ume ABE ™) & Ta ra Ml & xuxAs TuipaT T4
ATB, 74 vx3 AT B yavizs, S5y iom.

Eay dpes xux)s ¢ QuAlnmy ms swéi, dor J4 B
aBis ¢#i T XA Agy SN 15 03 s T
XUxhw, a5 s Yowicss wgos T Qanloudym iess
sowry T 2o wis CraRak & aowhs Tioipemen Y-
vus. ixvide defa, S

B

Z 19 3] in ipfa BA centrum.

' . circuli ABTA : anginlus ige
tur AAB in femicirculo [per 31. 3.] et rectus;
reliqui igitur anguli BAA, ABA uni reto funt

zquales. eft autem [per conftr.] ARZ retus:

ergo [per 10. ax.] angulus ABZ zqualis eft
angulis B AA,A B A. communis auferatur ABA:
reliquus igitur ABZ ei qui in alterno circuli feg-
mento confiftit, videlicet angulo BA A, eft zqua-
lis. & quoniam in circulo quadrilaterum eft ABra,
all:guli ejus oppofiti {per 22.3.] zquales funt duo-

i8; erunt igitur ABZ,A B E anguli [per 13.

1.] angulis BA A, BT A zquales, & quibus BAA
oftenfus eft zqualis ipfi ABZ: ergo reliquus
ABE ci qui in alterno circuli fegmento AT B
conftitwitur, videlicet angulo AT B, zqualis erit.
. St igitur re¢ta linea circulum contingat, 3
contattu autem ducatur recta linea fecans; an-
guli quos hzc cum contingente facit zquales
erunt iis qui in alternis circuli fegmentis con-
filtung. quod erat demonftrandum.

L2 PROP

o&o B, & A contalu.



2

Pror. XXXIII_. Tnxpn.’
Super data reda linea defcribere feg-
mentum circali, quod capiat angulum

dato angulo re&ilineo zqualem. .

IT data reta linea AB, datus autem an-
S gulus retiliveus qui ad I': itaque oportet
fuper data recta linea AB -defcribere fegmen-
tum circuli, quod capiat angulum xqualem an-
gulo qui eft ad T. angulus 1ggmn- I vel eft
acutus, vel reftus, vel obtufus. o
Sit_primum’acutus, vt in prims figura,
ad reftam lineam As’B & adppun&um in ea
A oonﬁimatura}pet 23. 1.] angulus BAAan-
gnlo qui eft ad r equalis: acutus igitur an-
gulus eft BAA. & 2 puncto A ipfi-aa [per
1r. 1.] ad reftos angulos ducatur A, ‘fecetur
autem ‘[ per 70.1.] A B bifariam in Z, atque 2
punéla Z ducasur Z 5 ad reos angulos ipfl A B,
& HB jungatur. quoniam igitur AZ elt zqua-
lis Z B, comthunis amem’ 2H, duz AZ, ZH dua-
?usll, 2H e
unt zquales, ~
& :tlllgulm
AZH zqualis
angilo HZB:
ergo bafis AH

N

EUCLIDIS ELEMENTORUM

NMPOTAZIX AY. -
Em $ Shsians eiias sedyoy T xieiy;
N xo1dwor yavia tolw T4 Miey vavia
wYvpec ups.

Ezm 1 JoSeiom s034a n AB, 4 I% JoJsice yau-
via 60 909gappos 0 wtes T T Ja Iy I £
doJeims siftics 5 AB ggdlay Tpnpa Kixrs, e
X3ty yavian ielw T wgos 100 T yaviae. % yap
&¢os 10 T f7os oFeic esm, 3, % apoAds.
.Egw wgtmper i8, &5 I T wgwmns xamgga-
Qrs, X ouonqites woos T AB sdsia % 700 A oy
peico 79 wgos T T ywrias im 4 (O BA A* iFdia
dog it € mn BA A, & 7xdw H AA D ¥ A
mpsis xpos opdrs 9 AE, &uq«i&aia\l Axa
xam n Z, X §xIedm ¥ Z eypes 7 AB Tpos
0e9s n ZH, % emlsixIw 1 HB. € tatiimisn 5
AZTH ZB, w4 0 ZH, dio Myai AZ, ZH
dvit ¥ ZB,ZH iny 6, xgj yonia 5w AZH
74 Uz HZB
iy Bdais dpas
2 1 AHBao] 77

{per 4.1.]bafi -
HB cft 2qua-.
lis. itaque cen-
tro B, imter-
vallo autem
AH, circu-"
lus deferiptus S

tranfibit etiam per B. deferibatur, & fit ABE,
jungaturque B B, Quoniam igitur 2 pundo A ex-
fremitate dtametri AR ipli AE ad retos an-
gulos ducla eft A4, ipfaas [per 16. 3.] cir-
culum continget. & quoniam circulum ABR
contingit reflz linea A, & A contaltu qui eft
ad A 1n circulom ABE de®a cft reda linea
AB; erit [ per 32.3.] angulus AAB zqualis
angulo qut 1n alterno circali fegmento confhi-
untr, videlicet ipfi AEB. fed angulué AAB
angulo qui ad T eft xqualis: ergo & angulus
ad T angule-A EB @qualis erit. Super data igi~
tur reta linea A B fegmentum circult deferi

eft AEB, quod capiat angulum A EB, dato an-
gulo qui ad r xqualem. . C ‘

Sit deinde angulus qui ad T retus: & og::;
teat rurfus fuper re€tam lineam A B deferi
circuli fegmentum, quod capiat angolom 2qua-
lem re@o angulo qui eft ad r. Conftituatur
enim rurfus angulo reo qui ad T per 23. 1.]
zqualis angulus BAA, ut in fecunda figura;
feceturque AB [ per ro: 1.] bifariam in 2, &
centro Z intervallo autem zquali- aleerutri
ipfarum A 2, 2B circulus defcribatur AEB, Ergo
A refta linea [per 16. 3.] circulum A B & con-
ungit, propterea quod retus eft qui ad A an-
gulus. & angulus BA a zqualis angulo, qui cft
in fegmento AEB; rectus enim & 1pfe eft [per

A

oy yoviod

B. 59623,
€ ésw 6 ABE, € emlsix3w 1 EB. iy ax
axgas © A E Qgpites, dm ¥ A, 71 AE mrpos ép-
Suis 5w 1 A A, 1 A A apa iQarliny T8 X0XA8. Ko
¢m0 € ABE xixA8 ¢Qawlim mis wleia q A A, xal
3 s xam B A aQis ¢ T ABE xixAw
yxny ns 06ia 0 AB® % dpa a0 AAB Y-
vie iy isi TH &0 70 EraRal Tpnpan yavie T
Vv AEB. a9 Uzd AAB 74 wpes 70 T
&5 ion° xai o Bpos T T apgx ywia ioy 85
4 Uz AEB. Em 7is do%sirns dpa suitios vis
AB Tpfua X0xA8 piypaily » AEB, deiuse
1 \a® AEB ilw 7530_9:4’0‘51-2{
wpds 74 T o
A& 8 0py 5w n wpis TR T xai Jéoy iAW
5w ém s AB yesauTunpa xOKA8 Fsx018u0w
yavion izl v wpoe 159 T 0pd. Zuvezzévos 93med-
A T wpos Ta T opd yanision 5 'z BA A, s
txet IS dlmipag xamtrypars, nai wrunde 4
ABdixa xam »Z, %aixivew 1S9 1% Z, dlg-
sypan 9% ommipw Tiw A Z, Z B, wixdos peyeadde
¢ AEB EQu'ﬂéml' déa n A A sfiia TE ABB
xuchs, 2lg 7 6o oy The wpos T A yor-
Viav., Kati 65y o o0 2% BA A ywn TH & 10
AEB Tpipan ion, opi sap xai aom & ’31"“:‘:"

. o

A




- LYBER TERTIUS: 23
x)«m Wos. @M 1 Uzw BAR THAgs 1A T 3T Jm femxc:rculo confiftens. fed anguli BAa

i o, r:wﬂﬂqap SRR O3 -y; AB Tuy- zqu sellel é];n ad . Defcripta igitur eft rur-

vxAou EB WSy fus fuper re@ta ‘liiea 'A B fegmentum circali
o ‘mr » A ’chp 'yavm vb ] AEB, quod capmt aagulum angnlo rello qui
l ' ' ad T zqualem.

ARG 3" wos T “f‘i‘“““"‘" ""‘ @t~ Demque fit angulus ad T obtufus, & ad re-
sxTe auvr iy argos' ™ AB Wﬁ“" xa) 10 A o &hm lineem AR & ad pan&um A conftiwatar
PyaquAA,a; exc-um 'f'rgm); :auuypa- Pt"'é 1] iph ahs mgulus BA S, ut in
P15, xai THAA. wpos ogdns fxdw i AE; xe gura; & iplt AA retx linew ad rectos

AT Ao siAn 4 A B Hixa xam n Z, xa) ,.,, AB angulos [per 11. x} ducatur AE, feceturque rur-
fug AR §per 10, 1.] bifariam in: z, ipli vero AB
""'F&“m&'”z"’w'”e"ﬁ' 1 HL docatut Pa:m&ouqnlos ZH, & jungawur HB.

o iw® sship iy 5 o Az”z"m””’” @i aptem A2 eft hs 2 B, communs
2H, do djaj 28, AL due mis B2, 7 R lmg autem ZH, duz. ZM, AZ duabus BZ,ZH func .
N, il yeies a3 AZH yowiec T Wl’z“ zquales, & angulus AZH an uloBzH zqualis:
ﬁr%;agquHMmﬂnntw. JGdga bafis igitur AR fper 4. 1]5}2 ualis bafi HB.
wiveghs 1By T H, W'n J‘?wAH, xxA@«  qoare centro H, antervallo autem A H, circilus
m";“w%§n ax.&ﬂ“ ‘AEB, ﬁn’fptus Ctl!m wr B mnrblf tl'anfcat ut

AE3. Etquoniam diametro A B, 2b extremitate

AE wan 7pés opdas ad reftos angulos dufla eft A4,
"“‘"""” 31’!“"‘ Qs pra AA [per
qx-uqq AA,qAAa &:Mﬂlf  AEB nm *6. 3] circolum A BB ntmget ‘& 2 Em_

Kai dow S xavd -nAch;o\quqAr 1 dga Qu'quieftad A dud@a cft AB: quare angulus
unBAAyuml oy 651 TH o T tmmzrx x>~ BAA-ei quiin alterho circuli fegmento A©B
Wf(u]m 10 AGB mn;uy’pqynmu ¢M conftitnicur * eft zqualis. fed A A angulus
] mBAA-yamo rnsrpurqarwg-r m;’a zqualis: eft angulo -qui ad r': angolus jgiwr

: fe to AGB angulo quiad I’ #qua-
TH AGE dga -rp;;um 'yama. iy et ™) rpo; T ?j‘" In legmen gulio qut

wOe s erit. Ergo fuper data re@a linea AB de-
T. Bxi & djrirns dpa sudias £ AB 2479 ‘”a'“' feriprum e enpccxrcuh fegmentum , quod-

rpqps m)w »AOB, )cxo;&m yawias ivko 3 capiat angolum zqualem ei qui eft ad r. quod
-;nns- TR, G 53« iy, “erat faclcndum , e

HPOTAEIZ M ‘ Pnor. XXXIV Pxou. N ;

Amy&%ms XY Tlen et u.antu, J\;@- A dato circulo fegmentum abfcmdetg
I»&Vov 'yumu wlw n Hhioy 7auqf. ¢U- quod capiatangulum dato ansulom

Yorecuua. 7 &ilineo zqualem. s e
N : — R , et

Tre o dodnis xUxAss & ABT, n)c d0Sstoes IT datus circulus ABT, datus autem ank
ywria tu”’d’qd@' i wos re A° da golus m&ihleus qui ad "a: ‘oporret ¥ ¢i-

Yo T8 ABI xtxAd rm,ua M, dexxbrduer wh.sn!:n:r o‘:::]:i ﬂ:{émg:!:::é ﬂwd ca) Iat

wwbﬂ”‘WAW“ Lard o I Y. st Ducamr [mr I
. HxSDrsABI‘m\ SN R I B * reéta linea B2 c:omx;m':l
@4%»32“@:1. N SO ? 'gens circulum ABT in
Bay«nymmm& -+ punéto B, & ad reCam
ﬂn;nBZwﬁwt-é 0. - fincam 28 & ad pun-
&um in ea B conftita-
ﬂ“'mﬂl"‘“’"‘”" * tur [per 23.1.] angu-
#Ges 10 A yorie. imn luszBr angulo qui eft
\Q_nZBP v

oz L - ad A zquals.
Exsi §r xuhs & ABT. Quoniam igitur cir-
2 'uq T wika

A culum A BT contingit
£z, :(,506 Sxam BB N VA ARE re®a linea 8z, & 2
inais Miwmy 4 BI° o e _conm&unduaaeﬁnr,
'un ZBI qa,my 5™ T : i i cmB[Apl?raitzc.ti Q]ca;rngul;
Srv@BAT SraRaf 7 owvigze {w, lus ZBT xqualis ei quiin cu.
.m qﬁmz BT ™ ,.-':fm A .”pt:x y,:’,, & fegmento conftityitur. fed ZBT angulus angulo

F"’F"" ui ad A eft =qualis: ergo & angulus qui in
TPBA y de“ . 7’"“ iy b i 1o a4, ?cgmento BAT gngulo qulgad A zqualis erie.

Am 78 J‘o&m degx XxAd 1'8 "ABT, rmrm A dato igitur’ ¢jrculo ABT abfciffum eft feg
c@mm -n BAT, vhxop&m 'yumu w&a 'ru de  inéntuin B AT, quod caplat angulum dato augule
S&ﬂg 'ﬂma& wivypppn 'rp 71"05' 74 A, m’lp retilineo q\u;‘( ad & equalem, quod erac fa-

o mijezy, LT clendum, = '
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- Pror. XXXV. T.HIOR.
$i in circulo duz re@z linex fefe mu-

tao fecent, retangulum fub -
tis unius comprehenfum zqm
ei quod fub alterius fegmentis com-
. prehenditur., .

‘g N circulo enim ABra duz reflz linex AT}
3§ Ba fefc mutoo fecent in pun@o B: dico
reftangulum comprehenfum fub. AE,ET wqualp
effe ci quod comprehenditur fub AE, EB, -

Si igitur AT,BA per centrum tranfeant, ita
ut E fit centram circali ABr A3 manifeftum eft,
zqualibus exiftenubus AE, Er, AE, EB, &
redtangulum comprehenfum fub A E, Er zquale
effe ci quod fub A E, EB comprehenditur. ,

Rectz autem AT, AB non tranfeant per cen-
tram, & fumatur [per 1. ig'pmtrum circuli
ABra quod fit Z, & 2 Z ad retas lineas AT,
a3 [per 12.1.] perpendiculares ducantur ZH,
2 ©, junganturque ZB, ZT, ZE, .

Quoniamm igitur
refta linea HZ per
centrum du@a re-
&lam lineam AT non
du&am per centrum
ad reftos angulos
fecat, [ per 3. 3.] &
bifariam rp%im fe--

e
abie:quHipﬂ
MY cft zqualis. &
quoniam reflta k- -
nea AT fo%:l;ﬂ:;n oo
parics xquaes 1
pm&l’,i&ln.pﬁr- S '. ‘
tes inzquales in B, erit .3 olum
fub AR, ET comptchen[;;rm’ nn]a.“::?;gipﬁus
HE quaJrzto zquale quadrato ex HI. com-
mune addatur ex HZ quadratum : ergo re@an-
gulum fub AE,ET una cum iis que ex HE,
HZ quadratis zquale eft quadratis ex IH,HZ,
{ed. quadratis quidem ex EH,HZ zquale eft
Tper 47. 1.] quadratum ex Z8; quadratis vero
ex T'H, HZ zquale quod ex ZF quadratum :
reGtangulum igitur fub A E, ET" una cam qua-
drato €x ZE zquale eft quadrato ex zI. eft
autero 2T zqualis ZB: ergo re®angulum fub
AEET una cum quadrato ex EZ zquale eft ei
quod ex Z B quadrato, eadem ratione & re@an-
gulum fub AR, EB una cum quadrato ex ZE
‘f&uale elt ‘quadrato ex zB. oftenfum autem
& reflangulum fub AE, Er una cum qua-
drato ex ZE zquale ei quod ex Z B quadrato:
* ergo reflangulum fub AE, ET una cum qua-
drato ex 2 B zquale eft re€angulo fub A EEB
una cum quadrato ex ZE. commune auferatur
quod ex Z B quadrarum : telicigum igitur
rectangolum fub AE Er reliquo fub A B, EB
rectangulo zquale erit, o
» uare fi in circulo duz re@e linez fefe mu-
tuo fecent, relangulum fub fegmentis unius
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- APOTAZIZE A/

Ed i1 xxhg Mo edWiey W praon dMIAas,
"an ¥ X s Tunpatay et
Yoy dnior iovr it 7S e T B emegs THA-
pa o wess)ouan Spfoyariy. |

EN,’S 7@ XMAw 70 ABT' A ddo ww9eami aj AT,
BA mpwiTame GNIAK xam B B enpueen’
Aywon » U TAE, ET wbaxdur ofvys-
vior iy 453 70 U T A E,E Brempieois o bove
Ei (/308 sy AT, BA e ¥ xivegs aris, s B
'E %irpw sivey 7% ABT A xUsA%® % OB, Tur
ST AE,ET,AE,EB, xai ® 1'% ¥ AE, ET
aBaxo Sy cpdrydior inw isi T8 w0 7 AE, BB
wEmxp i offwyaria, . N
Eqwaee 0y ai AT, AB py Qo & xirnges, % o
MPSw B xarpw ¥ ABT A, € isw n 2, sl dap
¥ ZJA mis AT, AB svaats xddems pSwnw of
ZH, Z©, xai smlewxSwr ai 28,ZF, 2 E:

— Kai gxel 0 ddie
;wmﬁrin‘npxi
HZ widy e py
g 78 xbrps T
AT mpes opdas m-
- pres, was Jy domy
nps’ ioy dpa § AH
™ HT. smsi &v oo
- Qea y AT siTpamy
o5 (O ios xami B
: PE, B apa\z0 ¥

’ 3 [ N o~ e\
AE, ET oy ofdmycvion psva 7¥ o &
HE wirparyos {aw (si 76 3%m 7 HT. xawie wpor=
xidw n S . HZ* naps (o7 AE,ET pumi
Taw dors To H E, H Z iooy §3 Wis o toov I H,H Ze
MG mis 159 2m Tor ER, HZ iow 45 1 2om mys
Z B, nig &3 Yon viw THYHZ o ¢51 7 dom mis
ZT" 7 dpa U To AE ET pew 78 2m o
ZE {ow ssi 14 >m mis ZT. I &g ZT
ZB' W dpa Um0 Taw AE,ET puwd 78 dem
EZ iow 653 160 dm & ZB. g m avm Iy
xai 7 Uz Ty AE, EB w14 dm & ZB
iw €55 1@ dm B ZB, edexdy N om xai B
% Tar AE, ET pawi 18 dom & ZE lop 36}
T4 %m T Z B m aps w0 rav AE, ET g
'R0 Xm © ZE jaw ési 70 Umd vav AR, EB
pawi 7 30 45 ZE. newor aPnpide m dm
™5 ZE' Jormy apa ™ \z@d Tow AE, BT ae-
e dpm opJuyirior iaw isi Ta 'a var AE,

EB @i ofeywis. R
Ear dga 1y xvda d've evdeiay THpwwer aRg-
M, B am Tar T mds Tpdran wEsxi-
oy




. ZBA' 7 dex 'am

" JLIBER TERTI1IUS. s

o opdoryiinioy iem S5 T Lo vity & evipag
tinpuden wigazpibin oryemias . g
dufa :
NPOTAZIZ il
Ea1 xbxAy AnpYn 7 onusior Saws, § an’
wTY weds T xxAgy wesavifan Mo ev-
Iseap, Xt . S oy Toary T xxdgr, 5 N
tpanh?) Gms T \Caa0 SAns F s §
® Sams Smagubarouims wermld T
ONKEY G T XUPTHS TREUPIpUAS TIEUS-
. e opJuydriey iovr =Y Sm > ipadoubms

[}

oLy

K TxA¥ jap ¥ ABT 6MP30 7 aypeior Sxms

2 A, X dwy T8 Axghs T ABT xUkAov ¥ goo-
mrfiramw dvo witia ey ATA, AB, %4 S AT A
npvite T ABT xuxdoy, 7 96 AB iQaidw As-
ya on T AA, AT wBysBuor oJoydvior
iy ) 7@ am © ABwrgayawe. § AT Afm g
T8 xivren 5w, o . ' -

- Ejw weimpor A4 0 xirigew, xg ive B
z xfngov 700 ABT xuxdou 7 ’m{ﬂsxsa

9§ ZB . 3%y des W q\za8 ZEA. xdi 6wui - .

tia % AT dya wrprmy xXam B Z, -
xeemy J avth 4 TA" = dex Lz Tav AA,
AT purs 78 am & ZT jow &5 (9 am & Z A,
it Jif ZTHZB ddeg zw T AA, AT uew
T am 195 ZB iy :
i‘:‘;ﬂ;éw\o T ZA. A
i dinanstZA
wis axy Ty Z B,
BA, i ocp \ad

sav AA, AT pawmi
T8 ans S ZB imy
$517is awo Tav Z B,
BA. wowver alyprcde
» axo S ZB' M-
oy Epat T 20 T
AAAT imrisi vy
axo ¥ AB iarlo- A
Kims. '
ARa &) 4 AT A py (5w 2g 7§ xivies T8
ABT xixhov, xg 6MQPSw m xirgw » E,
agy s 78 EdHi i AT xd%ems 3w 4 EZ,
xai emleixSwmw of EBy ET, EA* %3y dex
50 4\ EZA. xgj emi sbHid s 2lg 78
xiregs 0 EZ whtidy mwa py g 74 xiries s
AT &5 &ms s, xgj dixa aosld sypen’
WAZ dex 74 ZT wh iy, xgj W% 8090 § AT
wrprny Sxa xam w Z, wesonerny d5 avry %
TA » agx zoTar AA, AT em 7% 3m
TS ZT inw 853 70 3m THS ZA. 0w WCST-

comprehenfum eft ei quod fub alterius
fegmentis co caditor. quod erat demon:

ftrandum.

Pror. XXXVL TuEOR
Si extra circulum aliquod pud@um fu-
matur, & ab eo in circulam cadant
duz reGz linez, quarum altera cis-
culum fecet, altera vero coatingat;

reCtangulum, comprehenfum fub tota
fecante & exteriore fegmento inter
punGum & convexam circumferen-
tiam, @quale erit e¢i quod 2 contin-
gente fit quadrato.

Xtra circulum enim ABT fumatur aliquod
pun&tum A, & ab eo ad diflum circulum
cadant dux reftz linex ATA, AB; & AT A
quidem circulum A BT fecet; A B vero contin-
gat: dico reftangulum fub AA, AT zquale
efle quadrato quod fitex 8 B. vel igiturara
per centrum tranfit, vel non.
Tranfeat grimum per centrum circuli A BT,
quod fit Z, & jungatur ZB: erit igitur [per 18.
.] angulusZBA reftus. itaque, quoniam reta
fim Ar bifariam felta efl in Z & ipfi adji-
citur Ta, retangulum fub A8, AT una cum
uadrato ex ZT zquale erit {per 6. :{] ei quod
t ex ZA quadrato. ughs autem eft Zr ipfi
1ZB: ¢ reﬂangululn AAQ,AT una cum qua-
drato rc‘;:ozs zquale cft quadrato ex za. qfed
» uadratum ]cdeZA
147 I z-
4. . g:lc‘*quadratis ip
aram ZB,B A, re-
Cus enim eft angu-
luszBA: reftangu-
lum igicur fub A4,
AT una cum qua-
drato ex ZB zquale
eftipfarumzB,Ba
quadratis. commu-
ne auferator qua-
dmmr:’l exZB: t‘i::rl;
iquum
ﬁo a, Aql? retan-
gulum zquale erit
quadntm fita
. contingente A B.
Sed AT A non tranfeat per centrum circuli
ABT, fumaturque centrum B, & ab ipfo B ad
AT [ per 12. 1. ] perpendicularis agatur EZ, &
Jungantur BB, ET,EA: refus ignur cft EZA
angulus. & quoniam retta linea EZ per cen-
trum dudta lineam AT non duétam per
centrum ad rectos angulos fecat, [per3.3.] &
bifariam ipfam fecabit: quare AZ ipfi Zr cft
zqualss. rurfus, quoniam recta linea Ar bifa.
riam feta eft in 2 atque ipfi adjicitur T A, erit
6.2.] rectangulum fub A 4, AT una cum goa-
to ex ZT zqual quadrato ex Za, com-

mune
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mune addator ex ZE quadratum: reftangu.
lum igitur fub A5, AT una cum quadratis ex
I'Z,ZE eft zquale ..
quadratis ¢x A Z,
ZE fed quadraus
quidemex A2, ZE-
zquale _eft [ per
47 1.] ex A K
quadratum, etenim’
rectus eft angulus
B Z A; quadraus ve~
roexT Z,ZEzquale
eft quadratum ex
I'E: ergo rectangu-
lum fub A5, ar
una cum quadrato
ex TE eft zquale
quadrato ex EA. -
valisautem eftI'B
ipli EB: rectangu-
lum igitur fub A &, AT una ¢um quadrato exE B
zquale eft ei quod ex B a fit quadrato. fed quadra-
to ex EA zqualia funt [per 47. 1.] quadrata ex
EB, B A, fiquidem rectus eft angulus EBA: ergo
reangulum fub A A,AT una cum quadratoex EB
zquale cft eis qux ex EB,BA fiunt quadratis.
commune auferatur quadratum ex EB: reli-
quum igitur fub A A, Ar-reftangulum quadrato

quod fitex A B zquale erit.

Si igitur extra circalum aliquod pun&um fu- .
quz fequuntur. quod erat demon-

mawr, &

{trandum. |
Pror. XXXVII THEOR.

Si extra circulum fumatur aliquod pun-
&um, atque ab eo in circulum ca-
dant duz re&tz linez, quarum altera

- quidem circalum fecet, altera vero

_in eum incidat, fit autem re&angu-

Jum comprehenfum fub tota fecante
& exteriore fegmento inter pun@um
& convexam circamferentiam zquale
el C‘ggod ab incidente fit quadrato;
incidens linea circulum continget.
EXtra circulum enim ABr fumatur aliquod
pun&um 4, atque A puncto 4 in circulum
ABT cadant duz reflz linex ara, as, &

AT A quidem circalum fecet, AB vero in illum

incidat, fitqque retangulum fub A 8, aT zquale

adrato quod fit ex 4 B: dico ipfam o B circu-

um ABT contingere. \ .

Ducatur enim [ per 17. 3. ] refla linea AR
contingens circulum ABT, & fumatur [ per 1.
3.] circuli ABT centrum quod fit Z, jungan-
turque ZE, ZB, ZA: ergo [per 18. 3.]l‘angu‘-,
lus ZEA reflus eft.

Et quoniam AE circulum A BT contingit, fe-
cat autem ATA, retangulum fub AA, ar
Z%uale erit [ per 36. 3.] quadrato ex ABE.
fed reflangulym fub A4, ar ponitr z-
quale quadiato ex A B : quadratum igitur
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ZE ioo9 851D axo
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\wv Taw AA, AT
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EA imt & m awd Taw EB, BA, 53y s 4
7w EBA ywia®  dgx \ammw Ttay AA,
AT e nf dwo 45 EB iow si mis awo
74v EB,BA, xoner aQmpicde . » axb 745 EB*
Auxor dex 1\ T AA, AT iy 5 Ta
» | .
axo ¢ AB, . :
N ~ ~ s Ny v
Edy deg xighs M7 5 opeior Cxmg, %, T

‘ mPOTAZLS AL

Ea? ixAg AnpYy n omucior Sawos, Sm T
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Yoty % 0 pEY. LT 'n'my 3+ xbxrar, n
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+ Sams Smagularopsms pemby TETE
onusy % XpTHS DLePeptias iooy &S e
+ wpoomnléons: » vpocmnIgoe iPla-
Toy § XEXAY.

K'I‘W )3 78 ABT éh@&a’n wpé'ov cxms o

A, € amd 78 A w¢os v ABT xixAor Ge9a-
mfirwow dVo 036y aj ATA, AB, xegn i
AI‘Anpn'rw“z\' me,ﬁJ‘EAB mﬂém, E;q
d% B Um0 TAA, AT i 74 axo & AB® Aéyas
n 1 ABiQdleny T8 ABT xoxAs.

HySw jep 78 ABT eQanlowlon 5 AE, ney ti-
M(PS» B Z xivigor 78 ABT XUKAS, Xai €7e-
{wxSwmw af ZE, 28,2A° y deg 8 ZEA
691 ¢s. ' -

Kai $78 1 AE eQailemy v ABT xixAov,
e 3§ ATA' B degs \za0 Tar AA, AT iop
ti 70 dm THs AE. Umtkany df 7 (v T
AA, AT iny. 700 &b Tis AB' D agx axs T
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AE iy T4 axd Ti§ AB' im dgs 5 AB 74 X A B quadrato ex ABzqualeerit, ac propterea

AB. in dixal § ZE 73
ZB oy, Jvo &% & AE,EZ

\ ~ LAY
Juei 7ys AB, BZ imy i,
xai Bdois awrar xomy % Z A°
yovia dge % L@ AEZ yo-
/, ~ 3 » & W »
vig ™0 \ 20 ABZ 51 i, g
95 den CmAEZ op&nv aon
Xati 4 (w0 ABZ. % 6w 2B
SuCamopdin Agpargos, 1 3
TH AgpaTpe W XKAE WIS
2% ' ¥ »

%) 78 ABT XiAS. Susing
I dexSviormy xav 7 xdrrger
IHe AT wyydm,

Edv dga xuAs Sy 1 ompdior Sxms, %

s, orpdudifan

: '
Si igitur extraci

linea A Eipfi A B zqualis. eft

-autem & ZE zqualis ZB:

duz igitur AR, EZ duabus
4 B,BZ funt zquales, & bafis

" tpfarum communis ZA: an-

lus 1gitur A B Z [per 8. 1.]
ﬁ zq:glis angulo[rn Z re-

dus autemeft ARZ: ergo &
A B Z eft retus. atque 2B pro-

' dulla eft diameter : ve-

ro diametro circuli ad reftos
angulos ab extremitate du-
citur [ per 16. 3.] contin-
git circulum- ABT. finnliter

- etiam demonftrabitur i cen-

trum fitin ipfa AT,

rculum fumatur aliquod pun-
quz fequuntur. quod erat demon-

?

a
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DEFINITIONES.
FlcuxAre&dmea in figura re&i-

linea infcribi dicitur, quando

unufquifque figare mi’cnpw an-
gulus contingit unumquodque latus ejus
1 qua infcribitur,

a2, Fi fimiliter circa figuram cir-
cumfcnlbglur(?lcntur, quando unumquod-
que latus circumfcripte contingit unum-
quemque angulum ejus circa quam cir-
cumfcribitur.

3 Fxguta re&ilinea in circulo in-
fribi dicitar , quando unufquifque in-
fcripte figure angul cu‘cE circam-
ferentiam contmglt.

4- Figura re@ilinea circa circulum cir-
cumfcribi dicitur, quando unumquodque
latus circumfcripte circuli circumferen-
tiam contingit.

5. Circualus fimiliter in recti-
linea inferibi dicitur, quando circuli cir-
cumferentia unumquogque latus ejus in
qua infcribitur contingit.

6. Circulus circa figuram redilineam
circumfcribi dicitur, quando circuli cir-
cumferentia unumquemque angulum ejus
circa quam circum{cribitur contingit.

7. Re&a linea in circalo aptari dici-
tur, quando ejus termini in circuli cir-
cumferentia fuerint.
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MPOTAXIX o,

Eis ® &%rra wxdor Ty Hision whie, uy
peiCon Joy 2 7 xixry a[\;yiwv, tolw
iy bamﬁq. o

Ez‘m § 39965 xvares & ABT, o &% doJsiaes si-

Séice poy puan =% 78 winAs Dgupuings o A°
da Jisi;u‘!A'Br xixor 7 A e irk si-

Jeicar craguony.

Hy 9 78 ABT xuAs dia-'
pianges BT ei/.&)ﬁvh'ic‘v

% BT 73 &y geymwos & Gy mim-

xS, toippocy 93 ds T

‘1

Prorositio L PROBLEMA.

In dato, circulo datz re& linez, quz

diametro ejus major -non fit, zqua-
lem re&an_) lineam aptare,. -

SIT datus circulus ABT, data autem recta
linea & non major circuli diametro : opor-
tetin circulo ABT fellx linez 4 xqualem re-
Qlam liheim aptare.
, * Ducatur circuli ABT dia-
.meter BI. fi igitur Br fit

. zqualis ipfi A, fallum jam
" etit quod proponebatur. et-
" enim 1n circulo ABT aptata

" eft BI reflz linez A zqua-

A BT xixhey 73 AviJuics iom
BT. #J%4, psilew sy BT
s A, xgy xeidw T A iom
y I'E, @ﬁqy}&?r&l‘
2)esiuan di T T E xoxhos

iP9w § AEZ, xaiim- . A

.CsvxSw g T A

Exti 2y BT oqpasion xivreo i3 78 AEZ xumAs,
i i TATHCE &N § AT TEww iy € 4 A
» o, s\ W
%WI‘A“’”’,‘ ' ~

. Eis dgat T doDivme xwdor  ABT, 77 d iy

$ifsia, por pealom &y & 7i ?}M gpirgs,

A, ‘"l"’l#“f"l’lr" o u‘mqaq._ i

o MPOTAZIZ &~

Eis 3 &%rra xixror = HKrn vy N o
oydnoy refyara éyyegda.

Ezw & JoJiis xixAos & ABT, 1 J% Sy 2gi-

qwser 5 AEZ* Jé dvdis v ABT xixAey

78 AEZ agrydug iovydvion aghyamoy wygedyay.

Hy 9 78 ABT xizAy :

1B lis. fin minus, majoi eft

BT quam A, ponaturque [per

3. 1.] ipli & xqualis I'E, &

centfo qui[dem r in{tiervallo

- autem I'& [per 3. poft.] cit-

N ulug 'defc‘r?tfaturp;!iz, &
: fper I. poft.]J T A jungatur.

. Itaque quoniam pun&um I' centrum eft-ABZ
circult, erit T A ipfi T B zqualis. fed A oft
zqualis ez I E: ergo & 4 ipfi I A zqualis eri.

In dato igitur circolo ABT, dax re@z lic
nex 4, non majore circuli diametro , =qualis
apa cftra.  quod erat faciendam.

7 Pror iL.Pxo;L
In dato circulo. inferibere triapgulum,
_ zquiangulom dato triangilo, .

IT datus circulus’ ABT, daun'n' autem tri-
b:?egulum AIE z: o'portlct in circulo 38111‘ n-
ibere rimgulum,triangulo'a E Z zquiangulum.

: i ’ mns Ducatur refta linea

© HA® contingens circu-

sPadlolen n HA© xars
A, Xaj RURGLTE DS
#59 i A© ﬂ'ﬁ.?lf;‘ € 7o
ey avry mpecs 70 A
79 i AB2 qunia iy
7 s @ AT" ees di 19
HA uhiz xa T0 ®¢os
&UTH oypescy TR A TH \ 2
ZAE ywia im n a0
HAB, X, tm{txSwnBr.
" Emv & xxAs 78 ABT iQdhmg ns s030a 9
@ AH, Ym I ¢ ans dixmy ms 0 AT* 5 dea
UV O AT imtsi 77 & 76 trasihal 78 xUxAS T~
pan yovic, 77\ ABT. 4l 4 w0 QAT 74

. ¥

% AEZ %0 ion” % 4 \z0 ABT dgss ywrio
UINZEA tswimy. Alg m avm I3 €y mvAT B
T4 (%9 Z AE 6w iav, %, Aoimy des § \ BAT
Ao T3 (a0 EZA 60 iy irydnm deg s
ABT Teryamr 7l AEZ sgryions, € byprygeilau
%is T ABT xixdor,

1

lom ABr in punélo A,
& ad re@am lineam A @
& ad punltum inea A
. conftituatur [per23.1.]
- angulus @ AT zqualis
angulo AEZ: rurfus, ad
lineam HA & ad
fun&um in ipfa A con-
tituatar m‘ﬁulm HAB
zqualis angulo ZAE, &

\ BT jungatur, o
Quoniam igitur circulum A B T contingit
refta ©AH, ?mnta&p autem dudla eft AT,
© AT angulus [Fcr‘.;z. 3.] =qualis ei qui in
alterno circuli legmento confiftit, videlicet

7 ipfi ABr. fed @AT angulus zqualis eft an-

gulo ABZ: ergo & angulus ABT angulo ABZ
cft equalis. ratione & angulus ATB eft
aqualis angulo ZAR: reliquusigitur BA T angu-
lus reliquo EZ A [per 32. 1.] 2qualis ert: ergo
triangulum A BT wiangulo AEZ eft zquiangu-
um,z infcriptum eft[per 3.def.4.] incirculo Anir
Ma n
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In dato igitur circulo infcriptum eft triangu-

lum zquiangulum date wiangulo. quod erat fa-

. Pror.:111: ProeL.
Circa datum circalum circamicribere tri-
angnlnm,aaqmangulumdato triangulo,

IT datos circulus ABE, datum autem tri-
angulum A EZ { oportet circa circulum
ABT circumicribere triangulum, zquiangulum
triangulo AE Z. '
" * Protrahatur [per 2.poft ] E Z ex utraque parte
ad punéta o, H, & fumatur [per 1.3.] cir-

culi ABT centrum K, & relta linea KB utcun-
‘que ducatiir, conftiuarurque {per23.1.] ad;

lineam xB ‘& ad pun-
&um in ez K aggulus
BK A =zqualis angulo ~°
AEH, angulo autem’
A 2’6 =zqualis angulus *

EUCLIDIS ELFMENTORUM

Eis 7 doQirm deg xuxroy vi deSirm verydys
isyidriey rgiyaem eypipgailay. omp e wiojmy,

. TMPOTAZIZ v.
[eex 701 HYerra xoxror B Sk 2eryde
{vydno TerymIOn ARLryeRYat.
EZrn i 8o98s xixros § ABT, n i Fodw ngi-
ywsey » AEZ® da d% @€ 7w ABT xi-
xAor 120 AEZ ngrydvy imryanio vgiyavy wEe
sgdpa. PR
ExGier e i ixdmex ™ pig n EZ Jhi m
O, H onpda, % 6rP9u T8 ABT xoxAx xirree
B K, % M xSw as ixey $dea 4 KB, € awnpi-
: ' “?Q*{Efff'f_“t’ls'ﬁqts
76 WS b oapeccs Tus
' K"l’p"lﬂ{;':ﬂv‘ben-yn-?
" v iy f P BKA, 79
&z AZO iy v

BKI; & per' A, BT pun- .
tta ducantur [per17.3.).
refle line2 AAM,MBN,
NT A'vicilum ABF-
contingees. ‘

xxr,yémb‘?A,n,rq;
peian nySwoe ¢Qais-
Hpas ¥ ABT xuxr8 ai
AAM,MBN, NT A.

Quonnm igitur cir- M B
culom ABI continguat - - ~ '
AM,MN, NA m punchis’A,B,T, 2 ctnuo 2u-
tem K ad punéla A,B,T ducantur tetle KA,
KB, KT; erunt [per 18. 3.] anguli ad punita
A, B, T retti. & quoniam quadrilater1 AMBK
anguli quatuor [per 32. £.] quatuor rectis funt

(eenim in'.'deo . wi divadicod
quadrilaterpm AMBK ) & quibus anguli k A M,
KBM funt refli; erunt reliqui AKB, AMB
duobus rectis zquales. funt autem [per23. xﬂ
& A0'EH, AEZ zquales duobus refhis: angu
gitur AKB, AMB lis AEH, AEZ junt

zquales, & quibus AKB ipfi ABH ot zqua--

Iis: er%lo reliquus AMB reliquo A EZ zqualis
crit. {imiliter demonftrabitur angulus AN M
ipli AZE zqualis; ergo & reliquus MAN

per3z.1.] eft z‘tual'n_rcliquo Baz. cbigi-
wr AMN wangulum gquangulum triangulo
AEZ, & [per 4.def 4] circumfcribitur circa
circulum ABT,

. Cirea datum igitar circulum circumfcriptum
eft wriangulum, zquiangulum dato triangulo.
quod erat faciendum.

Pror. IV. ProBL.
In dato triangulo circulum infcribere.

SI'I" datum triangulum. ABT: oportet in
triangulo ABT circulum inferibere.

~ Secentur [per 9.1.] anguli ABT, BT A bifa-
riam 2 rellis lineis Ba, T 4, quz conveniang
mneer fe in punlo A, & 2 punclo A ad relas
lineas AB, BT, TA [per 12.1.] perpendiculares
ducantur A E,a Z, A H. '

\

- N

Ketl ¢t ¢QdAlor") T8
. ABT xUxA¥ af AM, MN,
NAxam 7 A,8,T, %m Jt 78 K xirrps i =
A, B,T onpiia Fhrldryriidyai wew ai KA,KB;
KT &% aex iow ai wgos wis A,B, T owusios
yowiay. € ixeiTE AMBK nTex @AY ai ToTa-
pr6 yamiay TiTeaem ipSups ioy oo (exe Jhmap %)
éis dvo Tesywa dapany » AMBK nregmAd-
gor) v ai v K A M, K B M yawiau dvo ip90y iery
Mowoy apis i L0 AK B, AMB Juow % ivey
s £i03 8 xali i 20 AEH, AEZ Suaw %5
iy i dpaz0 AKB, AMBzys \z9 AEH,
AEZ iny tizis, Gy 1 a0 AKB 1 U8 AEH ésw
iy Aaimy apa n 0 AMB Auad THUZWAEZ
év:\'f'ﬂ: 5,»4’3}'\3‘53«;\:\9&:3?‘36%(255:&1@“
™MUZVAZE 6o % Aoia aps §\ 20 MAN
Mo 79 \zo0 EAZ tsw iy, iowysivior cgas. isi B
AMN7esyamr 760 AEZ Tafysme, %GB8
Moy @i + ABT xixhoy. . . :

Legi 7o JoStvm dpa nimdor 700 SoSivn Tesn
yoor iavyann Teiyaver aEppganian sasides
wineg, :

NPOTAXIS A
Eis 0 &3y relymor xbaror ifyegdoy

Ezra » 330 reiyanr 3w ABD s s »

ARY Tekywvor ooy ey ay.
Ferpncdwens ai zm0 ABT, BT A yariax Sy
TBA, TA wikias, ’_f; W,uﬁa.hh'rwm ann s
R4 B A ypdoy, % nxSwoce am T8 A on nis
AB, BT, TA witias xddems ai AE,AZ,8H,
' © T Kai
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Kai 8775 iz 99 § Uad ABA Yywvia 'ny 1z
TBA, dhya 93 Mjﬂw ABT, mJ‘ugag?n
nmlﬁbq&nmwBZAm,J‘qu‘qqgtya-
vd 57 o EBA,ABZ, s dio yavias Jvri yu-
isqsuc cxmu m pmuaﬂbgppwc md;qd
irlew, \arvrsviesy i pias T o yaniciy ronls
mmdcl&mﬂlawufagawepf s
Mws;us e
cqapanBm AZ, :4,‘1;-

aors 37 € 1 AH TR AZ bw

* ¢ des xorngw ;&o aw A
Wb‘«? AE,AZ,AH
mixdas yeaoidos HEe % 24
F Aorwiw onpuciarn, %, ¢Par) vy
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Et quoniam angulus. AB4& eft xqualis dngulo
IBa, bifariam enim fetus eft angulus ABT;
eﬁque etiam BEA rectus zqualis reGta Bza:
erunt EBA, ABZ duo triangula habenuia duos
angulos duohus angulis. zquales & unum latus
um lateri zquale & ytrique communc B4, quod
fcilicet uni zqualinm angulorum fubtenditur :
ergo [ per 2G. 1.] & reliqua latera reliquis

lateribus 2qualia habebunt,
"~ eritque AE zqualis AZ, ca-
dem' ratuone erit cuam & H
z=qualis AZ: quare centro &
intervallo autem' 2qpali uni
J)l;n'um AE, Az, Achr(l:‘uhl:
eloriptus etiam per re
tranfibre punéta, gc rcéhsqf:
neas AB, BI, T'A eontmget'
propterea quod inecti funt ad.
E,Z, H anguli. {ienim iplas
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T fecer, que diametto:circali

v ad re&tos angulos ab extrenus
tate ducitur intra cizculum cades, quod [ pec
16. 3.] eft abfurdum.: ciculus ur cens
tro & intervallo autem 2quali uar. ipfarum
AE, AZ AH defcrips non. fecabic reclas lid
neas AB, 8T, T A: -quare ipfag contmget, at-
que circulus eric [per 5. def. 4.} mfcuptus in -

— ~wangulo ABT.

_In darto igitur uﬁﬁgu]o ABT mfcnptns oft
ilos BZH. quod erat facxcndum
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Cirm datum triangulum circulam cir-
umfcnbere.,. .

IT datum xmngulum ABT! oponet circ
datum tmngulum ABF cuculum circum~

Seccntur An M‘éf1 per ro. 1.] bifariam in A,n
. 15, & & punclis A, E iphis
An , AT [per 11.1.] ad reos an~
. .gulos.ducanxur AZEZ; quzvel
nera’ erlangulum ABT conve-
nient, 'vel in reta linea BT, vel
exura triangulum ABT.
Canvenuant primum intra tri-
angulum in punéto 2 ; & BZ,Zr,
ZA jungantur. quoniam igitur
AA Jcﬂ: zqualis qAB comtllgums
autem & ad rectos angulos Az,
erit 1.] bafis AZ bafi 28
aﬁr z. iliter oftendetur &
z:quabs ZA: ergo & BZ eft
‘zqualis ZT: tres igitur ZA, ZB, ZT inter fe

funt zquales. quare centro 7., intervallo autem

zquali unt ipfarum ZA, 2B, ZF circulus de-
fcriptus etiam per reliqua pun&a tranfibit : atque
erit xer 6. def. 4.} circulus circumfcriptus

1angulum ABT. circumfcribatur igitur

[0 IO A

M3 Sed
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- Sed AZ, EZ conveniant ‘
in refta linea BT, in pun&o-
z, ut in fecunda figurd, & -
AZ jungatur. fimiliter de--
monftrabimus punélum z
centrumh ‘effe circuli circa

A
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triangulum A BT circum- B
fcripu.

Poltremo A Z, EZ conve-
niant extra triangulum A BT
rurfus in Z punlo, ut in
tertia figura ; & jungantur
AZ, 2B, zT. . & quoniam .
Aa eft zqualis B, com-
munis autem & ad rectos
angulos AZ ; bafis AZ [px
4-1.] bafi 2B erit.
fimiliter demonftrabimus &
rz ipli A zqualem ofie;

\ > )
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tervallo antem quali .vat. .
3 'ZA, 1B, ZT circu-, . -\
Jus deferiptus etiam per re- .
lqua tranfibic pun&la; at- . -
que erit circz triangulum | . .
ABT circumf{criptus. defcri- o~
bawr igiur utABr. - ., 0l

Circa datum igitur triangulum circulus ¢ft
circumfcriptus. quod erat faciendum.

Corollarim.

Et manifeflurt eft; quod, fi céntrum circuli
intra triangulum ceciderit, angulus BAT exi
ftens in fegmerito femicirculo’ majore minor
refo: fi autem ceciderit in reta linea Br; an-
gulus in femicirculo reftos erit: & fi extra
wriangulum ABT; angulus in to minore
femicirculo erit major re&o. re fi datum

triangulum fit oxygonium, AZ,EZ intra.tri-

angulum convenient : fin' in. ep. fit angulus
s BAT, in ipfa Br: & fi fit major recto,
extra ABT. i L
* . Pror VI PrOBL. ,
In dato circulo quadratum iafcribere.
I'T datus circulus ABraz -~ /
oportet in circulo ABTa '
quadratum infcribere, : '
Ducantur [ per 11. 1] cir-"" -
culi ABra diametri ad rectos

angulos inter fe AT, BA; & -
AB,BT,T 4,4 A jungantur,
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* Quoniam igitur BE eft2- B
quals Ba, eft enim E cen.
trum, communis’ autem & ad
rectos angulos BA ; erit L;:c‘r

4. 1] bafis A B xqualis bafi
AA. & eadem ratione utra-
que ipfarum BI,T A utrique ®
BA,AA eft zqualis: zquila-

»
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terum.‘igivir eft ABrd quadrilateruin. dico
& re@angulum efle. quorniam enim re&i linea
B4 diameter eft ABTA circuli, erit BA 4 fe-
micircalus : quare [ per 31. 3. ] angulusBA&
refus eft. & eadem ratione unufquiffue ipfo-
rem ABT, BT A,TAA reflus erit: reGtangu
igitur eft ABIa quadrilaterum. oftedfum an-
tem ¢ft zquilaterum offe : igitur quadratum eft.
& infcriptum eft in cirenlo A BT A,

In dato igitur A Bra circulo infcriptum eft
quadratum A BT &, quod erat facienduti.

Pxof, VI1I. ProBi.

Circa datum circulum quadratum cir-

cumfcribere.

S IT datus circolus ABra: opoM circa
A BT A circulus quadratum circumfcribere.

Ducantur circuli ABT & duz diametri AT,BA
ad reQlos inter fe angulos, & per punla A, B,
rya ducantor [per 1. I;.] rete ZH, HO, OK,
KZ contingentes circulum ABY A, -
' Quontidm igitur Z H contin.
Z 8t circulum ABra, 2-centro

798 im T xare » A Dl
ami{dmmy q EA® ai dpe weds
Tl:d A yomicy opJeu 61, 2ig T3
avra dn ai #¢es mis BT, Ao
eoim: yowiay cpfy sics. xaiexs g

autem B 4d contadtum qui et
ad A ducitur BA; erunt [per
18.3.] anguliad A rei. ex
dem ratione & anguli ad pun.
&a B,T, & funt relti. & quoo-
A niam angulus AEB eft rectus,

>

opi tsw 5 Uzo0 A EB yawia, i53
J% o % 1 B EBH® @PgA
Mhos dpa iy i H@ 7Y AT, da
Ta avra Iy xai g AT ™ ZK

MANIs tsm. dpolees O Der

& EB M etiam rectus ; critIEpcr
28. r.J He ipfi AT parallela.
eadem ratione & AT parallela
elt K. fimiliter demontrabi-
mus & utramque ipfarum HZ,

Lordy im xai ixaripa FHZ,OK ©
THBE A ig) wupa A5, ipai
)\qh"y@(qu @¢% isi m HK, HT, AK, ZB,BK"
imdpasny Y HZ 7 OK, 1 JiHOTH ZK. %
&7ei iomisw § AT 9 BA, aM\ 4 439 AT ixamipe
F RO, ZKwwion, %diBAanp T HZ, 0K
0 oy xg) xavies de T HO, ZK inamipe T
HZ, @Ksw irn. iwmAdpor deg isi mZHOK
nrgdmadlpr. Ayw om xgy ySvydivior. xvi s
a%g.ﬂ\qﬁye}rfw'riﬂ WHBEA, xgjiew i 9
VA EB oy apat ngf 7 v AHB. éuclws Iy
Sufody om xeti af WIS i ©, K, Z yawiau p3o
%oy orysivior dpa tsi B ZHOK wrgdmdper,
sdedn &% X, ivmrdipor Tedryowe Gex s xgy
wEieypariiay wEiT A BT A xixhor.

Tises wy Joirme dpa xixAor evedysnoy we
oyeailay, omg e miny.

MMPOTAZIZ .

Eis @ Oy mwredyanr xlaagr tyyesdoy.
Ez-m 7 doSi mgdyaror 7 ABrA° Ju dy

tis 7 ABT A miagdryanr xixdor eyyesey.
Terpndu xanipa vay AB,AA Hxa xam =

r X ox ipfisea parallelam effe.

parallelogrammia . igitur funt
HK,HI, AK,ZB,BK; ac propteica HZ eft [per
34> 1.] zqualis©K ; HO vero ipfi Zk. & quo-
niam AT zqualiseft B4 ; fed & At quidem uri-
?ue iplarum H e, LXK elt zqualis, B A vero zqua-
1s utrique HZ, ©K; & utraque HO, Z K utrique
HZ, ©K zqualis erit. zguila;erum igitur eft
ZHOK quadrilaterum. dico & reftangulum
efie. quoniam enim parallelogrammum eft HBE &,
atque eft retus AEB angulos, & ipfe AHE
[per 34. 1.] rectus erit. fimiliter demonftrabi:
mus angulos ctiam, qui ad puntta @, X, z,
reftos elle: retangulum igitur eft quadrilate-
rum ZHO K. demonftratum dutem elt & zqui-
laterum : igitur quadtdtum eft. & circum
feriptum eft circa cicculuom A Br A, )
Igitur circa datum circulum circumfcriptunt
eft quadratum. quod erat faciendum.

Proer. VIIL ProsL. .

In datg quadrato circulum infcribere:
IT datwm quadratum ABTa: oportet in
S ABT A quadrato circulum infcribere. :

Secetur [per 10. 1.] utraque ipfarum AB, AA
.[pc : ] bifarianx
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bifariam in puntlis ZE, & per E alterutri ipfa-
xum AB, T a [per 31. 1.] parallela ducatur E®,
per Z- vero ducawr ZK parallela alterutri A 4,
'BI.: parallclogrammum.igitur eft unuraquodque
ipforum AK, KB, A®, @A, AH, HI, BH,
HAa; & latera ipforum oppofita [per 34. 1.]
~{funt zqualia, . & quoniam A A eft zqualis AB,
& iplius quidem A & dimidia eft A E, ipfius vero
‘AB dimidia AZ; erit AE ipl
AZ zqualis: & latera euam

Z, E oupda, xgj Mg ¢ & E immipa TABTA
@DgMaros N33 1 E@, Ngidi 15 Z imripe Taw
A s, BT ohgr©- 133w 1 ZK' oD
Ypopspor dpcs S Xy T AK, KB, Ao; 04,

AH, HT, BH, HA, X, ai axorauicv dotior mAErm

peg Snhovims isy eicr. % imsi ionesw § AA TH AB,

Ceia S AL ﬁpfaiuﬁvAB, S d% AB spirday
A E A

AZ, irn aga €4 AETH AZ"

1plis oppofita funt zqua-
lia, ergo ZH eft zqualisHE.
fimiliter demonftrabimus &
utramque ipfarum H ©, HK
utrique ZH, HE zqualem effe.

. dogs € ai amransioy iy G,
irn dpee %1 Z H 7% H E. dpoises
o dafoidy om nal ixaripa T
H®O, HK sxatipe T ZH, HE
65w ion, ai oSapss dfa aiHE,
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quatuor igitur HE,HZ,H®O,
HK inter fe funt quales
itaque cenuo quidem H in-
tervallo. autem zquali uni
ipfarum HE, HZ, HO, HK

“circulus defcriptus etiam per

HZ, HO, HK imy aR us
eow. 6 apa Xirrew X TH H
- lgopan ds & T HE, HZ
HO, HK xxhos yoaPiuduos
nZes £ 2@ T Aosrioy onpeion®

‘reliqua tranfibit punéta; & g B ‘,o

‘reflas lineas AB, BT, T A, AA _
continget, propterea quod anguli ad E, Z,8, K
funt refti. fi enim circulus fecat reftas lineas
'AB, BT, T'A, 8 A, quz diametro circuli ad re-
&os angulos ab extremitate ducitur intra circu-
‘Jum cadet; quod Ei:; 16. 3.] eft abfurdum. non
Jdgitur centro quidem H intervallo autem zqua-
L uni ipfarum HE, HZ, H@, HK circulus de-
fcriptus reflas lineas AB,BT,T 4, AA fecabit.
ipfas igitur continget, atque erit [per 5.def 4.]
‘inferiptos in quadrato ABT A,

" 1n dato igitur quadrato circulus eft infcriptus.
‘quod erat faciendum.

Pror. IX., ProsL.

Circa datum quadratum circalum circum-
fcribere,

S IT datum quadratum ABT A: oportet circa
quadratum ABT A circulum circumfcribére.

. Jungantur enim AT, BaA,
guz fc invicem in punlto B
fecent. .

. Et quoniam 4 A eft zqualis
A B, communis autem AT,dux
& A, AT duabus BA, AT funt
aqruélcs, & bafis AT zqualis
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bafi BT, erit [per 8.1.] &an- B
gulus- A A1 zqualis angulo
BAT: angulus igitur AAB
bifariam fetus eft A re&ta li-
nea AT. fimiliter demonftra-

bimus unumquemgque angulo-

rum ABT, BT A, TAA bifa- T

riam fecari A refhs lineis AT,

A B, quoniam igitur angulus A AR angulo ABT
clt zqualis, ¢ft autem anguli AAB dimidium
angulus EAB, anguli vero ABT dimidium EBA:
& BAB angulus angulo EB A zqualis erit;
quare [ per 6.1.] & latus BA laceri BB cfk
zquale. fimiliter demonitrabimus & utram-
que reftarum ET, EA utrique EA, BB
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e BT A, Tan qw-vBAA -rn \zv I'BA esr
wq,imew\dz @ 9 AArnABqu mae 1
mAfArnt‘I‘Ahl iy, ai 'r;'a;a.pd.au
LmBAA ABA Bra ¥ iy a&ﬁ?wq; “ai. na:
tmmrnss‘lv wvABI‘ -yrma. rnmnt‘A, iy
“’{,Mpd- 4 BA m&pa&'ﬂlAI‘. w)i\n BA
'mI‘A\zuumqm QgAI‘ apaml"Aiﬂw'n
a;s ﬁyanaqwaf‘AA 1] L':waAAI‘es'w oy’
ameuum%r:u, AAT & 20 AAT doohacise
wow. iy J%. mqwnm?umraA,AAr-
wnum.xrAapm\m sg'FLmAAI‘.
ﬁnwﬁB[‘A mnpz—rm BAA, ABA' Kg
xaTipa apa T BAA,ABA é wp AAB
853 DT,

;w{m o3 * 18 BAE

8y

zqualem effe; ergo quatuot re&;z linexe ‘2 A,
EB,E[,EA inter fe funt eqoals. 2 coirudo igi

tur E intervallo autem zqualt uhitipfatim EA
EB,ET, EA circulus defcriptus ctiamper: zeki-
qua puntta tranfibit, atjue exit, eirumicriptus

circa, quadratum A Bra. defcubatur ut A B r b!
fai whee G {

erm datum igiwe qaadmunt c-xc“}q;, eft
cu‘cumfcnptus. quod erat faciehdum.

Y K
- Pror X. Pxonr.. o (:
Ifbfoeles triangulum conftituere, hauens
. lterutram angulornm qui funt‘ adba
ﬁm duplum rehqm.

dia . P

[ S Y

eS| !1 ; DL

: N (HOTROSY
POnatur reta quatdam Tinea &5 u& m
[per 11. zilm punéto £, 4 ut rc&angulum
comprehenfum fub AB, BT zquﬂe th quadrato
ex IA; & centro qmdcm A “intepvallo. zateid
AB [per 3. poft. ] cireulus deforibacar! o By
apteturque [per I.4.} in BAR direula racka: 1id
nea B4, zqualis ipli AT, quano &t ‘major
diametro circuli BaB; & jumélis’A A, BTy
triangulo AT m [pet 3. 4,.] dir-

B cumfcribatugcivclas AT A,

Iuqueqognrpn reCtmguiom
fub AB,BT zqua g:e cft qugclidrato
quod | fit ex AT} & yualis autem
eft AT ipli; Baé ddr fub Az,
BT reftang utuln quadrato quod
ex BA gquale, tﬂlmmam‘ ex-
ira ¢itéulum Ar'a fhmptum eft
punctom 8, & 2 pun&o B in
circulum AT & eadant duz re-
[z linez Brx, ¥a, quarum
‘alterd quidlen’ feéat, reliqua
vero i eum incidit, & rectan-
gulum fub aB,;BT eﬂ: zquale
quadrato quod ex BA ;' reta lmea BA" [ per 37
3-] circulum AT A contm et.  quoniam 1g1tur
BA contingit, & ¥ contaltu A dufta eft ar
cm[ r32.3.] BAL angulus zquilis ei n{
in altemo circali’ fcgmento conftityitur, " vide-
licet apgulo AAT. “cum ‘aitem ‘angulus BAT
zqualis fic ipfi AAT, communis addatur raA:
totus igitur BAAelt aequahs duobus angulis raa,
AAT. fed ipfis'TAA, AAT exterior angulus
Bra[per3a.r]elt zquahs ergo & BA A zquas
fis eft 1pfi BI‘A fed:B A Aangn usgper 5.1 jle[l
aequahs angulo, T'B quomam & latws Al La-
teri AB eft 2quale’: ‘ergo & ABA ipfi BT A
zqualis erit. ‘tres 1g1tur a‘n'guh BAA,ABA,Bra
nter f& funtaquales, ‘& quonjam dngulus ABT
qualis eft angulo-BT A, latus BA literi'ar [per
6.1.] cft zquale fcd BA pomtur zqualis 1pﬂ
T A: ergo & ar éltleqdalis T 2% ¢ & angu-
lnsl‘A A[persz.]zgu;‘hscﬁ AAL: an»
uli igitur T A-A,'A AT limulipftus an guli AAT
§u‘p{t‘ﬁmt eﬂmnchr{per 320} & BT &x anpu-
zqualis angulis T 4. AAI‘ ergo, & Bra
aplus cft ipfius A AT, ed TP ¢ zquahs al
terutri ipforum Bas, ABA: quare & alteruter
ipforum B& A, a'B A 1pfius a A B eft doplus.

N Ifofceles
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eft, habens alterutrum corum angulorum qui
funt ad bafim 84 doplum reliqus. quod erat
Saciendums. :

Pror. X1. ProsL.

In dato circulo pentagonum zquilate-
ram & quiangulum infcribere.
IT datus i‘:“c:lulus ABTAE: opﬁl;tet in
ABraER circulo onum xquilaterum
& qui ummfmﬁ?:ag zq

Poastur [ per 10. 4.] triangulum iofceles
ZHO, habens alterutrum angulorum ad ¥,©
duplum anguli qui eft ad Z : & infcribatur [per
2. 4] in circulo ABTrAE. triangulo ZH6
zquiangulom triangulum AT A; ita ut angulo
ﬁh qui cft ad Z zqua-

fic angulus T'A4, utri-
que vero ipforum qui ad
H, @ fic wqualis uterque
Ara,TaA: alteruter igi-
tur AT A, raA duplus et
anguli rAa. fecewur [per
9. 1.] uterque ipforum
ATA, TaA bifarkm 2
reftis lineis T E, A B, & du-
_cantur AB,BT, A B,EA.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
- Iofceles igitur triangulum A A B conititutum

IooxtMis dpe eiywor owicwwy w AAB
§x0 ixamipar T evess 4 BA Baoy yanmisw e~
ciwa B Mo, omepide miney. .

MNPOTAZIX wl
Eis ? Yérm xdxrar mrdyaor iooahdes

78 § iovydmor tyedbay.

Ez-ra 6 dous KoxAos 6 ABTAB® du ﬁtk
39 ABT AE xuxAoy atymbycros ivwhply
7 X8} isvydivior eyypi s

Exxeiddw teryony inaalis wZ B0, dara-
o oy naripar T w5 s Hy @ Yoy
weos 100 Z,xai éypappaPIe is T ABT AE xixhoy
@ ZHO Tesysrw iwysnoy Tekyony » AT A,
wes f? S wees ﬂ; Zywria
kv oveu Tl mw T AA,
xangar d4 ¥ weos mis H,
" @ivho ixaripa T OW AT A,
FAA" xai xatigs dps T
Lan ArA,rA:eﬁ:’zﬁ
TAA i dmay. wruide
I\ Exatipa TaN VAT A,
TAAdxs a FrE)AB
wSean, xasi ewelsvnSoome

Quoniam igitur uterque
ipforum ATA,raA du-
Flm ot ipfius rAa, &
eti funt bifariam 3 rectis lineis 'E, AB;
uinque anguli AAT, ATE, Er'a, I'aB,BAA
?unt inter fe ﬂud:lu. _wquales autem anguli
[per 26. 3.] zqualibus circumferentiis infiftunt :
quinque 1g1tur circumferentiz AB,BT,TA,A,
EA g fone inter fe. fed [ per 29. 3.]
zquales circumferentias zquales reélz lince
ﬁﬁnendunt: ergo & quinque reélz linex AB,
BI, T A,aEEBA inter fe funt aquales: zqui-
laterum cft igitur ABTr A E pentagonum. dico
& zquiangulum efle. quoniam ¢nim circum-
ferentia A B zqualis elt circumferentiz A E,
communis addatur B'A: tota igitur ABIra
circumferentia toti circomferentiz EATB eft
‘zialualis. & circumferentiz quidem ABr A in-

it angulus AR A, circumferentiz vero EAT B
infiftic angulus BAE: ergo & BAE angulus
[per 27. é.] eft “?nahs lo AEA. eadem
ratione & unufquifque angulorum ABT, BT,
I AE alterutri 1pforum BA ‘ﬁ AEA eft zqua-
lis: =quiangulum igitur ABr AR penta-
gonum. oftenfum autem eft & zquilaterum effe.

In dato igitur circulo infcriptum eft pen-
tagonum zquilatcrum & zquiangulum. quod
erat faciendum. _

Pro?. XIL ProsL.
Circa datum circulam pentagonum 2qui-
laterum & zquiangulum circumicribere.
I'T datus circulus ABr AE: oportet circa
circullum ABrAR

onum zquilate-
rum & zquiangulum cuﬂf?&m =

ai AB,BT, AE,EA,

Exe ¥ ixatigs T Uz
. ' AT A, T A A ywrioe dwra~
ciwrigi ® Uaw PAA, xa nrpndoa Goi Jiys
Us9 TTE, AB wSamw® ai worm dpa yoviay of
Um AAT,ATE, ET A, TAB, BA A iy aldiAays
aciv. ai d%iny yaria) Ik irey wEiDaes [Boet-
Xaoy® & Wirm dpe ipems @i AD,BI,TA,
AE, EA iy alidass eiciv. om 9% wis lnes e
Qupasss iovy sitiau zavmiview’ Iiw'.ll‘pl‘-
Jias @i AB,BT,T A, AE, EA iy aXMesg aicir®
inwdipor dpaisi 7 ABL AE worniysww, Aiyw
I cn xal ioydner. éxn 93 AB ipes 7%
AE ?ﬁ«wéqzhk%,wmﬁanl:a:;
oAy dpa q ABT A wEdigns 603 THEAT B
Quptice iy st w&%&i;&?iurAw
gmym’aidw‘oasd,&ﬁénArlm-
exPipsicss yavid §um BAB" xaif Um BAE yans
dpu TH W AEA By isi. 2o i dimi Iy uai ina-
;?rfnaﬁur,gm,ruyu&‘cur&?r&
Uz BAE, AEAiSwioy® imvydno aps t5i ®
ABL AE wamsyww, eudt xa idmrdipe.

Eis aps v JeJirm xixhor wombyaner int=
Ty 1 xdl iovycuor Eyyiypaian Gry il

s .
MPOTAZRIZ £.

Meei t H¥érm xixAor myrdyanor ivard-

e T Y iovydner ABeyeaduy

Zraw § Joduis ninAos 6 ABTAE d% Py wbe
T A BI A E xuxhoy weyméyanes icdsrlpn
xal iovyayioy w€rypayeu.

NoondFw
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Nowds ¥ iy pamdss senvyons T yonisy

sapia, 3 A, B, T, B, E, Ggs ics eway mis AB,
BT,TA, AE, EAwBPyets® xai Agi T A,B, T,
A, E xS 9 ximrs sQanliudum ai HO, OK,
KA, AM, MH* € eA@lw & ABT A E xuxAs xis-
o0 B Z, X, swa g xdmen ai Z8,ZK,ZT,Z A, Z A
Kai éwsi o 100 KA suJsiasQar’s’) ¥ ABTAE
XVKAY KT8 7 T, Do 0% & Z xivres o7 vl xaws
DT iwnld tmln’)n 2T 4 ZT dpa xafenis
$swim o KA oYy dpa ixarips Ty wgos T T
yuriay. g m avmi J xai ai «Cis Mis B, A
onpeioss yamiou ooy i, xi 6t opJy bW 1 S
ZTK yuria, 7 apadn o5 ZK iow s5inis dom
FTZI,TK. s m awvm Iy xal mis 2m T 2B,
BK n»Ym s ZK im* mapa Yo T ZI,TK
s Yo T ZB, BK €5 iow, v 1 dmmis ZT 70
o a5 ZB toi imy® Acimw dpas 1 3o WS TK
Aoiwa) TG 2o is BK ey iovw ;"as,&',ainl(ri
K Xai t7i i esy 1 ZBTRZT, Xaixomm o
Zx, ddo Iy ai Bz, ZR dvsi mys TZ, ZK ivas
siciy xati Betens 0 BK Beaiad 7
TK ssw ion yoavia dpa 5f
£ vm BZK yavia 19 i
KZT isw i, 7 & om
BKZ 7m0 ZKT sqwioy’
Nary aps 4 L3 o3 BZT o~
S OoxsKZT, 5dévxs BKT )
oS Ux0 ZKT. Qg m avr
&7 xadi 5 48 X T2 A mis
U TZ A t5i Hway, 5 i
om TAA mis vas TAZ,
xai tx6s i §5%y 4 BT o8-
Qippa 7 T A, i $5 xal
yawa 1 %o BZY T UZd
I ZA. xi$50 480 0 BZT S U3 KZT Ay,
7 0% 0x5 AZT day mis Umd AZT" ioy dpa ke
YU RZL TR UnoTZ A, Yo dn Tehyana ssi
™ ZKT, ZAT ®is Ja yavios mgs dvai yu-
vius Tomss €y ixatipar ixatipn , xai pias
wadpar pia oadpa ichw, vonkd adray s
ZT, xai ms Aoswds dpa GALpAS s Aowes
e\Dpdis Gous e, xai T Aowwlo yaniar T4
Asewy yowiee* irn apas f 10 KT wdtia THT A,
# 0% % ZKT yaria 17 0w ZAT. xdl ¢x)
fn ey KL 74 T A, dAy aga #n KA ms KT.
2ls ™ ara & QeSicemy, xai  ©K ms BK
NEM. xal ime Jex9n ion 4 BK 1A KT, xa
$a Mg n LKA ms KT, 4 Js ©K oy BK®
xai OK ap 1'? KA €5 ion. opoiws M Ju-
Xworny xal ixden T HO, HM, MA ixatipa T
OK, KA im" iwxrdypor dex s » HOKAM
werraywnoy. Myw dnom xgy ivyanor. twei 93
o i<’y % 20 ZK T yonia T\ 20 Z AT, % 60 i
SN MZRE A2 nvm ORA, & J a9 ZAD
MrAi A OMKAM® g 7 U0 OK A agse T L2

- KAMesw ion. ipoiws O JeaxSnorry % txasn ¥

vrs KOH, OHM, HMA ixamipa T (a0 OK4A,

_ pentagonum.

Intells
defcripu angulorum punéa A,B,T, A, B, ita ut
circumfereatiz AB, BT, T 4, A E, E A fint zqua-
les; & per punita A, B, T, A, E ducantur [ per
17 3.] circulum conungentes HO, OK, KA,
AM,MH: & fumpto circuli ABT AE centro Z,
jungantur ZB, ZK,2T,ZA, ZA,

Quoniam igitur reélr linea K A contingit
circulum ABT AE in pun&o T, & A centro 2
ad contaltum qui eftad r duls e Zr; eri
[per 18.3.] zr ad ipfam KA perpendicularis :
reftus igiur eft uterque angulorum qui funt ad

I. cadem ratione & anguli qui ad puncta B,a

funt redti. & ozuoniam rectus eft angulus Zrk,
quadratum quod fic ex Z K [ per 47. 1. ] zquale
eft guadmtis ex ZT, T K. & ob eandem caufam
quadratis ex ZB, BK zquale eft ex ZK- quadra-
tum: quadrata igitur ex ZI, T K quadratis ex
ZB, BK funt zqualia; & quibus quod fit ex zr
ei quod fit ex ZB efl xqualc: ergo reliquum
uod fit ex I' K reliquo ex B k zquale eric; zqua-
is i%i:’ur eft BX 1pfi rX. & quoniam ZB cft
®qualis Zr, communis autem 2K ; due BZ, 2K
duabus T Z,Z & funt zquales,
& bafis BK eft ®qualis bali
rx; eritigiwr [ per 8.1.]
"angulus BZ K zqualis an-
gulo xzT, & angulus BK Z

. angulo ZXT zqualis :- du-
plus igitur eft angulus BZr
anguh KZT, & angulus
BKTI duplus ipfius ZKT.
cadem ratione & angulus
-T Za duplus cft anguli Tz,
angulus vero I Aa duplus
anguli TAZ. & quoniam
circumferentia BT circum-
A ferentiz T A eft zqualis, &
angulusBZr [ peran. 3.]

angulo T'Za zqualis erit. atque eft angulus
quidem BZT anguli KZ T duplus, angulus vero
AaZr duplus ipfius AZT: zqualis igitor cft
angulus KZT angulo TZA. funt igitur ZXT,
ZAT.duo triangula habentia duos angulos duo-
bus angulis zquales alterum alteri, & unum la-
tus um lateri zquale, quod ipfis commune et
nempe ZT; ergo [ per 26. 1.] & reliqua latera
reliquis lateribus zqualia habent, & reliquum
angolum reliquo angulo xqualem: reéla igitur
linea KT eft zqualis recte T A, & apgulus ZK 1
zqualis angulo ZAT. & quoniam KT eft xqua-
lisT A, erit KA ipfius KT dupla. eadem ratione
& o K ipfius BK dupla oftendetur. rurfus, quo-
niam B K oftenf3 eft zqualis ipfi KI, aique eft K A
quidem dupla KT, © K vero ipfius BK dupla;
erit e K ipﬁP K A zqualis. fimiliter & unaquzque
ipfarum He, AM, M A oftendetur 2qualis alter-
utrt ©K, K A: zquilaterum igitur eft HOKAM
ico etiam @quiangulum cffe.
quoniam enim angulus Z KT eft xqualis angulo
Z AT, & oftenfus cft ipfius quidem Z K I duplus
angulus ©K A ; ipfius vero ZAT duplus KA M:
erit & ©KA angulus angulo K A M zqualis. fi-
mili ratione oftendetur & unufquifque ipfo-
mm KOH, ©HM, HMA aleerutri KA,
N2 KAM

r pentagoni in circulo [per11.4.)

A\
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KAM zqualis: quinque igitur anguli HOK, KAM i o mmdea yaria o i HOK,
es. ergo zquiangulum _ pentago- 3o Cu Ty '
nune oﬂne:?'um antem eft etiam xquilaterum ¢ zyf';:f'“fﬁ““"\lfalcfuz m;“u;;‘:,?,
& circumfcriptum eft circa ABTAE circolum, %% "’\"" P'b'!ﬂ Eaapeanioy ot T B
quod erat faciendum. JUKAor. OFEY €968 WinoY. S

Pror, XIIL Prosr. | [MPOTAZIS .
In dato pentagono zquilatero & zquian-  Eis w M awrdywor, § Gty lomacves g
gulo circulum infcribere. (goydmar, xixror iyyeslw.

IT datum pentagonum mquiiatcrum & Treo » 30ir werniy ws . ,
S #quiangulum ABT AE: oportetin ABFAE ;s :.;;'Z' » A:':,'k;g??ﬁ‘" n
pentagono circulum infcribere. Y h.4sn

! 4 ? AN
Secetur [per 9. 1.] uterque angulorum ara, ABTAE Fumeywror xuxiey ivksbay.
T AE bifariam 2 retis lineisrz,az; & 2 pun- J‘TM‘Q“ ?'5 ameg T wo Bl A, T AE yu-
&o Z, in quo conveniunt inter fe I'Z, AZ, du- V¥ ﬂ}xa\ P exanieas T LZ, AZ e xg
€antur rc& linez zB, ZA, ZE. quoniam au- 2 & Z onpes, xad ¢ coubdMsOr aMAs i
tem ‘BT eft zqualis I8, communis autem r'z, rz, AZ 03w, imlwxSume ai z8,ZA, ZE
duz BI,TZ dt{abus ?r, rz funt z.quales,_ & Sy, il isw 4 BT 75 06, w0y 001 77,
il mmlsinulosr i B S0t futvi o, i e, o
triangulum zquar: wiangulo AT Z, & reliqui Y4"'@ % BT Z yavie T1 v 70 AT Z iy t5¥
anguli reliquis angulis ®quales, quibus zquzﬂia B“f’" agsn BZ Pdd TWAZ 6w iy, X WBZT
latera fobtenduntut: angulus igitur TBZ an- TEAY@ww 7w AT Z 2¢sywre iow €51, Xey ay Mosweef

gulo TaZ zqualis erit. & quoniam angulus

TAE anguli T A Z eft du-
plus, & angulus quidemr A B
angulo A BT zqualis,angulus
vero FAZ angilo I'BZ z-
qualis; erit & I'B A angu-
Jus duplus anguli TBZ; ac
propterea angulus ABZ aa-

ulo 2B zqualis: angu-

us igitur ABT bifariam fe-
catur A réfta linea BZ, fi-
militer ' demonftrabicor &
unumquemque  angulorum

BAB, AEA 2 reflis lineis

Z A, ZR bifariam fecari. ita-
que 2 punélo Z ad reélas li-
neas. AB, BT, T4, AL, EA

ducantur perpendiculares ZH,Z @, 2K, ZA,ZM.
& quoniam angulus ©T Z eft zqualis angulo
Xrz, eft autem & retus zor refto ZKr

yoviay X Msmeys yaviaus iny cias, P as ai iog
wAdpay momivsen® ion dpa
n (@ TBZ yasia 14 (2o
TAZ. %éxdtsyyvml AE
S TAZ Mahy, i i
i T AE 1§ Cad A BT,
Wi AZTH I TBZ, %9y
UV BA deg #is \zd T BZ,
AT irn dea y UM ABZ
yovia T4 Um0 ZBT* 4 dges
Um0 ABT yamia dixa st pn-
72y % BZ 60 ks ipsaios
 J1 desxInovng 31 xey ixavipa

7éy U0 BAE, AEA diya
TIT YT U EXaATigc T Z A,

ZEWHwr. ixSume Iy 3m & Z ovpeis Fi s,
AB,BI,T A,AE, EA 63 xdfsmiai 2H, Z @,

ZK,ZA,ZM, Cixniirniony w0 OT Z yonia

nalis: erunt ZOI,ZKT duo triangula duos "~ = SN e S i Antadon
:x?gulos ‘duobus angulis zquales habentia, & 77 V=P KT% ;’3 94 % S 1 L 20T §435 7§
unum latus uni lateri zquale, commune feili- “@°ZKT o, WJ\"\ Tefywrasam Z O, ZKD
cet utrique ZT,-quod uni zqualium angulo- ™5 J‘uo‘yaugs?:_é’uazzmmf uu;\tx‘a?.é ay
rum fubtenditur : ergo [per 26. 1.) & reliqua 7 dea piss TALpas “",{‘”3 %90l asviow 78 ZF
Jatera " reliquis lateribus zqualia habebunt, at- \oTemsos v pics Tiip iccaw yomiow® € i Aoi-
que erit perpendicularis Z© perpendiculari Zk  #%s dga ¥ Alpas % Moswoijs wADgals iomss iFec
zqualis. fimiliter oftendetur & unaquzque ipla- 0% &g 5 2@ xdJsms 15 2K nadizw. ipsins dy
rum ZA, ZM, ZH zqualis alterutri 26,2K: dux3wemy in X ixdey 7 ZA, ZM, ZH ixatipa
quinque igitr retx linez 2H,28,2K,2A, ¥ 20,ZK onesw ai mim doa vdaay ai ZH,
ZM inter fe funt ::lluales. qQuare centro Z M- 2@, ZK, Z A, ZM imy aMiAas wriy, 6 dsa xéve

tervallo autem zquali uni ipfarum zH, z e, iy ‘ Sevm
: . . . W TWw Z Ng o
ZK,ZA,ZM circulus defcriptus etiam per re- e apan di b T ZH, 20,2K,2 A,

liqua tranfibit pun&ta, & reftas lincas A B ZMoxokdos ?edgo‘ﬁ"" o it € 24 T ATRy one
BT, IA,AE EA continget, propterea quoé poam % Parys TABBI, T4, AE,EAsij{or,
anguli ad H, ©, K, A, M funt re@i. fi enim & ™ dpdas o) Ts &C9s nis H, ,K, Ay M oy-
1plas non contingit, fed fecat; que diametro por0is yoavicts, & 9 &x @GN/ID auToY AR ﬂ[t;
cuculi ad refos angulos ab extremitate du-  qimis, wuin?) + 75 Mapivga & xixAg agos o

. ar
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s * WV

o -nma'wﬁﬁ@ Wﬁﬂng nixAg, oxep
dmew 302 n. i%dga i wiwpw 10 Z Agipan
S iATZH, ZO, ZK, Z A, ZM eiian 9gadisdpos
wmpdi mis AB, BT, LA, AE, BA sudaas iPds
\Lﬂéﬁdt&. sryedPe os iHOKAM.
Ei agas B JeJwmmrmiyaor, o isw iawAdpiy
%, loysimon, xixDos ypegailey. sxy e miviom.
MPOTAZIZ W _
Meed 7 AYir Myt yaror, & By ivomAewedr 7
%) tooydnor, xiuoy BELyegd .

Ezm 7 &S0 wordyaror, Cxep s iswAdipr
n % lovydmr, ® ABTAE 4 datin
ABT AE awrdrywror xixdoy mleypajiat.

Terpicda o ixaripa T v BrA, T AE yo-
viow Ky Vo Sxarips T T Z, Z A, xai Yoo 75 Z
onpues, xa3 o ouplaMsow (i, om Ta B, A, E
onpiia sweleixSnaw wSdas ai ZB, ZA, ZE.
Spsies O iy wels vy JerySi-

orry, o % ixcsn ¥ vws TBA, A

BAE, AEA yarinn Kxa rivun-
7y Um txdens TBZ,ZA,ZE
030w,  xal il ion tew § OXD
BT Ayania 75 Uns T AE, Xén B
& /3 vxd BT A spicda 9 vxs
ZTA, s Ji oxo T A E g o
SFOT A Z, %ai 7 Vw0 ZT A dga
55045 ZAT isbiny’ gt xa)

citur intra circulum cadet ; quod :abfurdum
efle [per 16.3.} oftenfom elt. “centro igitur Z
& iatervallo zquali uni reftarum zZH, zo,
ZK, ZA, ZM cmculus deferiptus reftas lineas
AB,BT,I'a, AB,EA non fecabit: ipfas igitor
continget. defcribatur ut HOKAM,

In dato igitur pentagono zquilatero & zquian-
gulo circulus eft infcriptus. quod erat faciendum.

| Pror. X1IV. Prosi.

Circa datum pentagonum aquilaterum
& zquiangulumgocimxlnm - circume
fcribere, - : ‘

S IT datum pentagonum zquilaterum &
zquiangulum ABIAE:. oportet circa pen-
tagonum ABra & circulum cucumicribere.
Secetur [ per 9. 1. ] uterque ipforum BT A,
I A E angulorum bifariam A reclis lineisrz,za;
& 2 punélo Z, in quo conveniunt reétx li-
nez, ad punta B,A;E ducantur 2B, ZA, ZE.
fimiliter ut in antecedenti demonftrabiuir unun-
quemque. angulorum T'BA,
BAE,AEA A rellis lineiss BZ,
ZA, ZB bifariam fecari. lfk
uonam angulus BT A angulo
gA E cft zqualis,. aique eft
anguli BI a dimidius angu-
lus zra, anguli vero raAE
dimidius Faz; erit Zra an-
gulus zqualis angulo Z AT:
quare [ per 6.1.}): & laws zr
Jateri Za eft zquale. fimili-
ter demonftrabitur unaquz-

Fapen 27 mAps 9 24§
w5 i ofum;!‘n Qe Hoeny
o Nl ttey Ty ZB, ZA,ZE ' -
ixathpa Ty ZT, Z At im® o wirn des s03éicy
ai ZA, ZB, ZT,Z A, ZE iny aAIAus sew. 6
ps Xirrew TH Z Ngsuan dimi T ZA,Z B, ZT,
Z A, Z E ximdg gga@irluos itn £ g T Aoixar
ovpeiay, X, it wEeuoeapmuduos w€ » ABT AE
oy, o 5w iawAlp C ivyon, wE-
26dPSw, € €5 ¢ ABT AE. -
Osgs » Jo3iy g auimiyanor, § b i aAply
7 Rgy inmyamiar, xS WeiyeggaMay. omsp ides
Iﬂ;ul]. B

TIPOTAZIE . _
Eis ¥ &Yirra xixdoy tEdyaror iooxAwest 1
% ievyonoy ty By

Ez:»i«h&ds xdxMos 6 ABTAEZ’ & d eis

Y 7y ABTAEZ xixAay efaywror iAoty

X, imrydvor iyedyay.

Hx3® & ABTAEZ xixAs 2lguerges 1 AA,
% dAPIw mxivrew ¥ xixA8 7 H, % aivrew 1Sy
70 & NgPpuan i T AH xixhos 733@90) o
EHT®, % dFldxJsimg ai EH, T H oxdomw

% wi B, Z puenas, ¥ tmwy o ai AB, BT,

A que iplarum ZB, ZA, ZE z-
qualis alteratri ZT,ZA: quia-
~ © - que igitur refle linee Z A,
ZB, ZT, Za, ZE funt Inter fe xquales. ergo
centro Z & intervallo zquali uni ipfarum,
ZA, 2B, 2T, Za, ZE circulus defcripms .
etiam per reliqua tranfibic puncta, eritque
circumfcriptus circa pentagonum zquilaterum
& =zquiangulum ABraE defcribawr, & fic
ABT AR, '

Circa datum igitur pcﬁtagonuni zquilaterum
& =zquiangulum circumicriptus et circulus.
quod crat faciendum. S

Pror. XV. Pxou.

In dato circalo hexagonum zquilaterum
& zquiangulum infcribere.

SIT datus circulus ABTABZ: oportet in
circulo ABT A B Z hexagonum zquilaterum
& zquiangulum infcribere. o
Ducatur circuli ABrAEZ diameter A4, fu-
maturque centrum circuli H, & centro A 1n-
tervallo autem AH [ per 3. poft. ] circulus de-
fcribatur EHIO, juntzque EH, TH ad pun-
&a B, Z producantur, & jungantur AB, BT,

N 3 rA,
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ra, AE; EZ, ZA: dico hexagonum ABrakz
zquilaterum effe & zquiangulum. _
Quoniam enim H puntum centrum eft cir-
culi ABFrAEY, erit HE ipli HA zqualis. rur-
fus, quoniam A centrum cft circuli BHT®,
eric AB zqualis AH. fed HE ipfi HA xqua-
lis oftenfa eft, ergo HE ipli B eft zqualis:
zquilaterum igitur eft EHA wiangulum, ideo-
que tres ipfius anguli EHA,HAE, AEH funt
inter fe ®quales, quoniam [per . 1.] tri-
angulorum 1fofcelium anguli ad bafim funt in-
ter fe zquales. & funt [per 32. 1.] trianguli
tres anguli zquales duobus rectis: angulus igi-
tur EHA eft tertia pars duorum reftorum. fi-
militer oftendetur & AHT duorum rectorum
pars tertia. & quoniam |per 13.1.] refla linea
TH fuper reftam EB inhitens
angulos qui deinceps funt EHT,
T HB ducbus reflis zquales
efficit, erit & reliquus THB
pars tertia duorum rectorum :
anguli igitur BHA,AHT,THB
inter fe font zquales. & qui
ipfis ad verticem funt anguli
BHA, AHZ, ZHE @quales
funt [per 15.1.] angulis EH A,
AMT, THB: quare fex angull
EHA,AHT,THB,BHA,AHZ,
ZHE funt inwr fe zquales.
fed [per 26. 3.] zquales anguli
ualibus crrcumferentis in-
fitkunc: fex igitur circumfe-
fentiz AB, BT, T'A, AE, KZ,
LA inter fe funt zquales.
zquales autem circumferentias
{pcr 29. 3. ] zquales rectz
mex fubtendunt : ergo &
fex reCte linex inter fe wxquales funt, ac
proprerea zquilaterum et ABrAEz hera-
gonum. dico & zquiangulum effe. quoniam
enim circumferentia A Z circamferentiz Ea4 eft
&qualis,communis addatur circumferentia ABT A:
tota igitur Z A BT A circumferentia zqualis eft
toti circumferentiz EATBA, & circumferen-
tiz Z ABT A angulus Z E A infiftit, circumfe-
rentiz vero EATBA infiftit angulus AZE:
- angulus igitur AZE [per 27. 3.] angulo AE Z eft
aqualis. fimiliter oftendentur & reliqui anguli
hexagoni ABragz figillatim zquales alteru-

tri iplorum A 2E,Z EA : eft igitur #quiangulum-

ABraEZ hexagonum. oftenfum autem eft & zqui-
laterum effe : & inferiptum eft in circulo ABraEz.
. In dato 1gitur circulo inferiptum eft hexa-
gonum zquilaterum & zquiangulum. quod
erat faciendum. o ,
Corollarium. :

Ex hoc manife{tum eft hexagoni latus circuli
femidiametro zquale elfe.

Er {i per puntta A, B,T,A,E, 2 ducamus
contingentes circulum, circa circulum circum-
feribetur hexagonum xquilaterum & zquian-
ﬁulum, ad um eorum, quz de pentagono

ta funt. ad quorom modum etiam dato
hexagono circulom infcribemus & circums
fcribemus.

EUCLIDIS ELEMENTORUM

LA, AEEZ,ZA My« on nABLAEZ {Sdya-
vor ioomAdigiy T 53 et iowyrion. ,
Exei o0 7 H oqpuiioy %évreow 65378 ABTAEZ
XixAS, imisw yHE TH H A, ahw, i%6 D Ao
yﬁovuﬁngcviﬁ 78 EHI‘meW.z’n‘s';!iAEri
AH, al g HE T4 HA 06 Jn im, xgj 1 H E dog
TRHEA tswion” ivmADRer des iy 1 E H A ogiyw-
Wy, Xi ai DeRs dPE auTE Yawviay aj @ EHA,
HAE, A E Hissy aR\MAxs #ow, sxudimsp T isogus-
Adow agrycovan i WS T B yavicy iy aRoays
tich, xai dow di reds TE TeAywvs Yaviau vy
36%2s Soney” 1) dpes a0 EH A puvics Teim isi Jvo
6p9ar. épois Oy Sexnoe)) %1 v AHT 74-
0y Bio p9ay. Céme 3T H s0Sna I Tl EB -
Jrion s sQilns yowiss wis
vao E HT,T HB duriv é9egs imes
i, na\ti\oaﬁ&'paﬁ Va9 CHB
Teiny 5 duo e ai dpa
\zs5 EHA, AHT, THB yarias
irad aMyAaus wow wes xai ai
xam xoeuls avmys ai
BHA, AHZ, ZHE irey sic'i s
Umv EHA, AHT, THB" @it}
dpa yawvia) ai Vw0 EHA,AHT,
THB, BHA, AHZ, ZHE icas
AR aus gy, ai 3% imus yw-
. view i wow EDepescr PoGrne
xaow ai §% dpa wEDigescus i
AB,BT,TA,AEEZ, ZA izt
aMaheus Kty Vo O s ioxs
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MPOTAZIX s
Eis h Jb?'crm xbxAor mmmm-ymp 190+ ,
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Pror. XVI. Pro:=L
‘In dato circulo ‘quindecagonam zquifa-
terum & xqulangnlum m{cnbere ;

S I T datus cu'culus ABTrA: opomt m cir-
culo ABra quindecagonum zquilaterum
& =zquiangulum infcribere. ~ ~
Infcribatur circuloABT A
trianguli quidem zquilateri
1pfi inferipti latus AT,
tagoni vero zquilater: Et:s
AB : qualium igitur par-
tium circdus ABT a cft
quindecim, talium circumfe-
rentia ARBI'. (tertla cxdtcns
circuli ) erit quinque. cir-
. cumferentia vero AB, quz
. quinga eft cjreuli, eric trium :
ergo reliqua BT eft duarum.
fecctur [ per 3o 3.] Br bi-

sm.wa'gw‘ Mnmf
inl‘?fa-nd‘w. -m'picﬂuq '

fariam in pun&lo B: quare
utraque ipf BE, ET cir-

m‘lizn xami B E, xames
dgas 7 BE,ET sypiDupiw wrw-
sl ey o ?ABI‘AxuxM
iar degimlsZarns mis BE, ET o Jsias, imss aise
TS N n oomghs w@mvapwopo a5 ¥ ARCA
KOXAoy, 852 95 arm ,u‘hm wmdu—
yonor icex gy m € mymm. ) u)u mq.
. OMOI0Z dé wic iri 75 sermeyars, iy a;.

5 xard sixry w iPableypons Ti xinds
ima,u’p, mga@mﬁg aﬁ) T mmhv on-
n xgj wyum. n di

Fe nig &% T8 Twnrysvs agndpeis, €
&u) tm}mym.ommwpvue

bowysivicy, i bfogilopdim %, w‘lﬁm

\”l U4

cumferentiarum qumtadecl-
..ma.pars eft ABT A circuli.
fi igitur jungentes BE, ET

lineas ciy-

mﬂa iphis in continuum
Bra [peri.4.] aptemuleut in ipfo

inferi umdeagonum terum & z-
qman:du-;m? quod erat ﬁcl;glum.

An uonuuﬁautcm conllm d?uzi dx&adfun.t
de pentagono, fi per circuli divifiones duca-
redas lineas circulum contingentes, circa
;fum cummfcnbctur quindecagonum zquila-

ulum. - & infuper, ad modum
corum qn:%ng:ﬁ'unt dc pcnugono, dato qun-

m:Z‘WW _zquiangulo, circulum
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NIt Y 4
nor majorem metn:ur. e up

2. Multiplex eft major. mmqrp,s,, q,ugn
do mmor majorem meLitug, . . .y 1hH
;- 3, *Ratio eft Saram maonitud]nﬁpi
ejufden geéneris fecindum guantughg;tg—
tem mutpa, Quedam Jlabxtqdo, .

P;anonem inter o{¢. magnitn
habere dicuntur, qusimultip

vicem fuperare poflunt.

PAns e{t maguimdo magnitadis

(1”1"0)

5. In eadem ratione magnitudines effe
dicuntur, prima ad fecundam & tertia ad
quartam ; quando primz & tertiz zque
multiplices {fecund & quartz 2que mul-
tiplices, juxta quamvis multiplicationem,
utraque utramque vel una fuperant, vel
una ®quales funt, vel una deficiunt in-
ter f{e comparatz. _.
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6. Magmtudmes quz eandem ratio-.

nem habent, proportionales vocentur,

7. Cmando autem xque multiplicium,
multiplex prim& {uperaverit multipli-
cem {ecunde, multiplex autem tertie
non fuperaverit multiplicem quarte :
tunc prima ad fecundam majorem ha-
bere dicitur rationem, quam tertia ad

q“”ft?m" rs

* i.e. Ratioeft ea magmtudmmn homogenearnmn inter fe relatio

Urept i 7 Anpvra RgTIMaRL T
¢ Td N T aomor Exorra werddn Adger,
q.va.)\og,ov xgAeSw.,

( Otas N ¥ lomuss mmavrmawv, T 7
¥ apdry mMmarAdaor Smvpéyn ¥ & Slmipg
'mMmrAa.cn'e, NE 're}rs AL AL
ym umPexn TY 'r&; 'n‘rap'ry AOMATARITY
T T 'n'pca-m afos T3 J\w'npav moCom MGy

Exen AbRD), Aasp T2 TeATr dess T8 TTApTN.
habitudo) qua innuitur quomodo fe habet altera

ad alteram, fecundum quantuplicitatern confiderata. Vide Cl. Waﬂk opera Mathematica, Vol 2. p. 665.
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8. Proportio eft rationum fimilitudo,
9- Proportia -in_tribus ad minimom

terminis confiftit,

-.i16.: 81 tres magnitadines fint. propor-
tionales, primd-ad: tertiam -duplicatam
bapere ‘dicitur rationem ecjus quam ha-
bet ad: fecondam; ;- - <
-1y St quatuor magnitadides fint pro-
portionales, primaiad quartam triplica-
tam habere gi::itur rationem e€jus quam
habet ad fecundam; & fic deinceps uno
amplios, quamdii proportio exfhiterit.
., 12, Homologe magnitudines dicun-
tur, antecedentes: quidem : antecedenti-
bus, confequentes .vero- confequentibus.
13. Alterna:-‘ratio eft fumptio ante-

cedentis ad antecedentem ,- &. confe-

quentis ‘ad confequentem. L

14. Inverfa ratio eft fumptio confe-,
quentis ut aptecedentis ad antecedentem
ut ad canfequentem - _

15.. Compofitio: rationis. eft fumptio
antecedentis una ¢um. confequente tan-
quam uniu$ ad ipfam confequentem.

16, Divifio fationis’ eft 'fumptio ex-
ceflus , fquo'..a;'i-gecedens {uperat . confe-
quentem, ad ipfam. confequentem. -

17. Converfio rationis eft fumptio
antecedentis ad exceflam, quo anteces
dens ipfam conféquentem fitperat,

1§. Ex =qualitate ratio eft, quando;
pluribas exiftentibus malgnitudinjbus &
aliis ipfis numero' zqualibus, fuerit ut
in primis magnitudimibus prima ad ul¢
timam, ita in fecundis magnitudidibus
prima ad ultimam. VEL ALITER
Sumptio extremarum per fubftractionem
mediarum, e

19. Ordinata proportio eft, quando

fuerit ut antecedens ad confequentem
ita antecedens ad confequentem ; ut au-
tem confequens ad aliam quampiam, ita
canféquens ad alidm. quampiam, . . .
. '20. Perturbata vero proportio eft,
quando, tribus exiftentibus’ magnitudi-
nibus & aliis ipfis numero zqualibus,
fuerit ut in primis magnitudinibus an-
tecedens ad confequentem, ita in fecun-
dis magnitudinibus antecedens ad con-
fequentem: ut autem in primis magni-
tudinibus confequens ad aliapn * quam-
piam, ita in fecundis magnitadinibus.
alia quzpiam ad . antecedentem,

0 PROP-
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" ProrosiTio I PROBLEMA.

Si1 fuerint ' quotcunque nitudines
quotk:uﬁqucqn:x tgidm::g zqualium
numero , ﬁngﬂx. fingularum =que
multiplices; quam multiplex eft: una
: itado unius, tam maltiplices

erunt & omnes omaium, .

Slnt‘ quotcunque magnitudines AB,I' A quot-
cunque magnitudidum B, Z zqualium nu-
meto ; fingule fingularuni %que multiplices:
dico quam multiplex eft A B ipfius E, tam mul-
uplices cile & AB, T A ipfarum &, Z. .
Quoniam enim AB zque multiplex
eft ipfius E, atque T a ipfius Z; quot A
magnitudines funt in AB zquales ipfi
K, tot erunt & il T'A'zquales ipfi Z.
dividatir A B %uidem in partes ipfi g
B aegaualcs, quee {int AR, HB, T avéto
dividatur in partes zquades'ipfi Z, vi-
delicet r®, © A: erit 1gitur- multitedo’ pf *
partium I'©, @A qualis, multituding’
ipfarum AH,HB. & quoniam AH cft .
zqualis B, &.T © zqualis Z; erunt
& AH,T© =zquales ipfis E, 2. cadem T
ratione HB ¢ z%t: is £, & @4 ipfi
Z; erunt igitur & HB, @A zqua. -
les ipfis B, Z: quot igitor funtin AB J
zquales ipfi E; tot funt & in AB,ra ©7
zquales ipfis B,Z: ergo. quam multj-
plex eft AB ipfius E, tam mulupli- °
ces erunt & AB,IaipfaruhE, z
" Si igitur fuerint quotcungue magni- At
tudines quotcunque magnitudinum z-
qualium numero , fingulz - fingularnm 2que
multiplices; quam multiplex eft una magni-
tudo unius, tam multiplices erunt. & omnes
omnium. quod erat demonftrandum.

{

amp—g

A

Pror. IL PxonL.A "

Si prima fecundz 2que multiplex fuerit
atque tertia guartz, fuerit autem &
quinta fecunde 2que multiplex at-
que fexta quartz ; erunt etiam pri-

. ma & quinta, fimul fumptz; fecundz
zque multiplices atque tertia & fexta
quart®, o ‘

PRima' enim A B fecundz r zque multi-
plex fit atque tertia A B quartz 2 ; fi
antem & quinm BH fecunde I zque mul-
tiplex atque fexta E © quarte Z: dico pri-
mam & quintam fimul fumptas A, H fecundz
I zque multiplices eflé atque tertiam & fextam
A6 ‘quartz Z,
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Quoniam enim A B xque
multiplex eft ipfius r atqué
AE iplius Z; quot magni-
tudines funt in AB xqua-
les 1, torerunt & in AE
zquain Z. cadem rauone
. & quot funt in BH zqua-
lesT, 1ot & in E® erunt
E - zquales Z: quot igitur
funt 1n tota AH zquales

AWF

zqualesZ: ergo quam mul-
tplex eft AH pflus T, tam
multiplex eft & A 6 1pfius
- Z: pnma igitor & quinta

- fimul fumpre AH fecandz
-4 T ®que multiplices erunt

g ., awque terua & fexta A @
quarte Z.

Quare fi priina fecundz
zque muluplex fuerit ae
que tertia quartz, fuerit
) autem & quinta fecundz

multiplex asque fexta quarte ; erumt
prima & quinta {imul fum‘ptz zque maltipli-
ces fecundz atque tertia & fexta quarte. quod
erat demonftrandum.

N\

Pror. II1. THEOR.

Si prima fecundz zque multiplex fue-
rit atque tertia quart, fumantur au-
tem xque multiplices primse & ter-
tiz; erit & ex &quo fumptarum utra-
que utriufque @que multiplex, altera
quidem fecundz, altera vero quartz.

. e..

Rima enim A fecundz B zque multiplex fic
atque tertia T quarte & : & fumantur ipfa:
rom A,T zque multiplices B2,HO: dico BZ
‘zque multiplicem effe ipfius B

° atque H© 1phus &

[ ' Quoniam enim E Z zque mul-
tiplex eft pfius A, ;atque HO®
ipfivsT ; quot magnitudipes funt
in BZ zquales A, tot erunt &
in H 6, zquales T. dividatur
EZ quidem in magnitudines ipfi
A zquales EK, KZ; HO verp
dividatur in itndines -
quajes ipfi T, videliot H A, A@:
erit igitur ipfarum EX, K Z mul-

I titudo zqualis multitudini 1pfa-

’ rum HA, A®. & quoniam zque

" muoltiplex eft' A “ipfius B atque

r ipfius A, zqualis autem EK
ipli A, & HA ipfi I'; erit EK zque muli-
plex ipfivs B atque ‘H A ipfius & cadem ra-
tione zquc¢ muluplex erit KZ ipfius B atque

A ipfius A, quoniam igitur pruma BK fecun-

dz B =zque muluplex et atque tertia HA

quattz A; eft antem & quinta K2 fecundz B

xque multiplex aique. fexta A © quartz a: erit

At

——

HTaA

[ per 2. 5.] & compofita & prima & quinta E Z
P ! 02 fecundz

Az I, tot crunt & in tota A9
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fecundz B xque multiplex atque tertia & fexta
o qurz . . ]

Si 1gitur prima fecundz zque fuerit muldi-
plex arque tertia quartz, fumantur autem zque
multiplices primz & tertiz ; erit & ex xquo
{fumptarum utra?'uc utriufque zque muluplex,
altera quidem fecundz, altera vero quartz.
quod erat demon{trandum.

Pror. 1V. THEROR,

Si prima ad fecandam eandem habeat
rationem quam tertia ad quartam; &
@que multiplices primz & tertiz ad
aque multiplices fecunde & quartz,
juxta quamvis multiplicationem, ean-
dem rationem habebunt inter fe com-

paratz.

Rima enim A ad fecundam B eandem ra-
tionem habeat quam tertia I' ad qudrtam

&), & fumantur ipfarum quidem A, r ytcun-
que zque muluplices E, Z, ipfa-
rum vero B, A aliz ntcunque zque
- muluplices H©: dico Bad H ita
effle, ut 2 ad o.

Sumantur enim ipfarum qui- -
dem B,Z ®=que multiplices K, A,
& ipfarum H, & zque multipli-
ces QT N. :

- Quoniam igitur B zque multi-
plex eft ipﬁl;ss A atq?:g Z ipfius |
F, fumuntur autem ipfarum E, 2
zque multiplices K, A: erit [ per
3.5.] K zque muluplex ipfius A |’
awque A iplius T. eadem ratione
M zque multiplex erit ipus B
awque N ipfius A, & quoniam
eft utAad B itar ad A, fumptz
autem funt ipfarum A, I' zque .
multiplices K, A, & ipfarum B, A
aliz- uccunque xque multiplices
M,N: fi K {operat M, fuperabit [
gpety.d(:ﬁy.] & A iplamN; &

_&zqualis, zqualis; & {i minor,
minor ert. funtque K, A quidem |
ipfarum B, Z zque multiplices; [
M,N vero ipfarum H, © aliz ut-
cunque zque multiplices : ut igi- I

tor B ad H, ita erit {per 5. def, 1
H, ita erit [pers cfA .

e

s]zade. - z

Quare fi prima ad fecundam eandem habeat
rationem quam tertia ad quartam ; zque mul-

uplices prime & tertiz ad =que multiplices
fecundx & guartz, juxta quamvis multiglica-
tonem, eandem ratiofem bunt inter fe
comparatz. quod erat demonftrandum,

Corollariam.

Quoniam igitur demonftratum eft, fi K fupe-
ratM, & A lipfam N fuperare ; g}’ il zquaﬁ,

L PN
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equalem effe; & fi minor, minorem: conftat
etam fi M fuperat K, & N fuperare ipfam A;
& fi zqualis, zqualem efle; g fi minor, mi-
norem : ac propterea utH ad E, jta erit © ad
Z. Ex hoc manifeftum eft, fi quatuor magni-
tudines fint proportionales, & nverfe propor-
tionales effe.

Pror. V. THEOR;

Si magnitudo magnitudinis- 2que mil-
tiplex fit atque ablata ablatz; erit
& reliqua relique ®que multiplex ats
que totd totius, ‘

MAgnitudo enim A 8 magnitudinis T A
zque multiplex fic atque ablata A E
ablatz rZ: dico & reliquam EE relique 2a
zque multiplicem effe arque totam A B to-
uus ra,

Quam multiplex enim eft AE ipfivs rZ, tam

EB jpfius T H.

Et quoniam r 1. 5.] AB zque
multip?cx elt ipiguge rz atqu]c AB ipauus
HZ, ponitur autem AE aque multuplex

tHTZ attlue AB ipfius T A; zque muld-
plex eft A B utriufque HZ, rA: ac pro-

pterea HZ ipfi T A eft zqualis. com-

1,. munis auferatur Tz: reliqua igitur HT

T zqualis eft reliquz a Z itaque quo-
niam AR qoe multiplex eft T Z aque
+Zz EB ipfius HT, eﬂ?ue HT zqualis AZ;

erit AE zque multiplex r'Z atque BB
ipfius Za. xque multiplex autem poni-
la wr AB ipfius Iz atque A B ipfius Ta:
ergo EB cft zque multiplex 1pfius Z &
atque A B ipfius ra: & reliqua igitur EB
reliquz ZA xque multiplex eft atque tora AB
totius T A,

Quare fi magﬁitudo magnitudinis zque mul-
tiplex fit atque ablata ablatz ; erit & reliqua
reliquz que multiplex atque tota totius. quod
erat demonftrandum.

Pror. VI. THEOR.

Si duz magnitodines duarum magnitus
dinum zque multiplices fint, & abla-
te quaedam fint earundem zque mal-
tiplices : erunt & reliquz vel eifdem
zquales, vel ipfarum eque multiplices.

U A cnim magnitudines AB, I'A, dua-
rum magnitudinom B, Z fint zque mul-
tiplices, & ablatz AH, I © earundem E, Z fint
zque multiplices : dico & reliquas HB, ©4 vel
i;ﬁis E,Z zquales efle, vel ipfarum zque mul-
tiplices. ) )
Sit enim primum H B xqualis E: dico & @A
ipfi z effe zqualem. ponatuz cnim ipfi Z zqualis k.

03 Et
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Et quoniam AH zque multplex ot ipfius
E atque T @ iplius Z, cftque H 3 quidem zqualis

E; I K vero zqualis Z: erit [per 2.5.] AB zque

muluplex ipfius E, atque
kO ipfius Z. aque au- AT 1K
tem maluplex ponitur AB

iplius E awque T A 1pfius

Z: ergo K© zque mul- 1T
tiplex efl 1plins Z arque T
T A jpfius Z. quoniam
igitur utraque 1pfarum 1
K6,ra cft zqoe orulei-
plex ipfius 2, erit k@ H

zqualis T A. communis 1° I\
auferatur T@: ergo re-

liqua Krreliquz @a eft | |
wqualis. fed kT elt 2 B A E Z
qualisZ: €A i%itur ipfi )

Z cft zqualis. i igitur 638 ipfi E zqualis fue-

rit, etiam © A ipfi Z zqualis ernit.

Similiter demonftrabimus fi HB (ut in fig.
2. ] multplex fuerit iplius E, & € 4 ipfius Z
aque multplicem efle.

Si igiwr dux itadines duarum magni-
mdmulzgn aque mnm fint, & ablatz qua-
dam fint earundem zque multiplices : erunt
& relu}‘uz vel ufdem zquales, vel iplarum zque,
multiplices. quod erat demonftrandum.

Pror. VIL THEROR

Bquales magnitudines eandem habent
rationem ad ecandem, & eadem ad

zquales.

Int xquales magnirudines A, B, alia antem
quzvis magoitudo I': dico utramque ipfa-

fum A, B-adr c;dndcm habere ratio-
nem ; & ctiam I ad utramque AB ean-
dem habere rationem. id ’-

Sumantur emim ipfarum A, B xque
multplices 4, E, & 1pfius T alia ut-
cunque multiplex Z.

Quoniam igitur zque multiplex eft
A ipfius A aniuc E ipfius B, eftque
A ipfi B zqualis; erit & A zqualis
E. alia autem eft Z utcunque mul-
tiplex ipfius 'z ergo fi A foperat Z,&
Eipfam Z fuperabi; & fi zqualis, z-
qualis ; & {i mmor, moor. & funta,
E quidem ipfarum A, B 2que multigli-
ces, Z vero alia utc muoltiplex L
fpfius T : enc igitar (per 5. det §.]
utAadrmaBadr,

D1c o infuper rad utramque ipfa-
rum A, B eandem habere mionms

lifdem enim conftrudis fimiliter oftende-
mus A ipfi B zqualem effe, aliam vero quan-
damz. i igitur 2 fu 4, ipfam quoque E
fuperabit ; & fi zqualis, =qualis; &?i minor,
minor. atque ¢ft Z quidem ipfius T multiplex,
A, E vero utcunque zque multiplices ipfa-
rum A,B: ergo [per 5.def 5. ] utrad A i
erit Fad B,

-1 D+
1 B
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Zquales igiwur ad eandem candem habent ra-

tionem, & cadem ad zquales. quod erat de

monftrandum. ,

Pror. VIIL THEeOR.
Inzqualiom magnitadinum , major ad
eandem majorem Fationem quam
minor: & eadem ad minorem majo-
rem habet rationem quam ad ma-
jorem.

Slnt mzquales magnitudines AB, I, & fit
AB major T, alia vero utcunque a: dico
AB ad A majorem habere rauonem quam T
ad & ; & & ad T majorem habere rationem quam
ad AB. _
Quoniam enim A B major eft quam T, ponatur
{per 3.1.]ipli I zqualis B E ; minor igitur 1pfarum
AE,EB multiplicara major aliquando ent [per
4 def. 5.] quam &. fit primum A E minor
quam EB, & muluplicetur AR quoad fiat ma-
jor quam A : firque ZH ipfius A E muluplex, quz
ipfa & eft major. quam mulu autem cit
iH i&ﬁns -AE, tam multiplex fiat & H © ipfius
EB, & K ipfius I': {fummturque ipfius a dupla
quudem A, tripla vero M, & deinceps una ma-
: - Jor, quoad e2 quz fumitur
multiplex fiae ipfius 8, & pri-
mo major quam K. fumawr,
firgae. N ipfius & quadrupla, .
t & primo major quam K.
- Quoniamigitur K primo mi-
nor eft quam N, non erit X
T 1 minor quam M. & cum 2que
moltiplex fit ZH ipfius AE
_ atque H@O ipfius EB, erit [
t+ 1 I5] &7 H zque muldplex
iplius AE atque 2O iplius AB.
zque autem multiplex et ZH
iplius A E atrque K ipfius I:
0 2 © zque muluplex eft
iplies AB awque K ipfim T,
ac propterea 26, K iplarum
A B, I funt ®que muluplices.
rurfus, quoniam H © zque muluplex eft ipfius
EB awque K ipfius T, efltque EB zqualis I';
erit & HO ipli K zqualis. fed X non eft mi
nor quam M: non eft igitur HO® minor quam
M. major autem cft [per conflr.] ZH quam a:
ergo tota Z© wtrifque fimul &, M major erit.
fed utrzque fimul M funt 2qualesN: quare Z©
fuperat N; K vero ipfam N non fuperat. &
funt ze, X xque muluplices iFfarum AB,
r; & Nipfiusa alia quedam muluplex: ergo
per 7. def. 5.3 A B ad A majorem rationem
quamrada. - -

A M N

" Dico preterea & 4 ad T' majorem habere
rationem, quam A& ad AB.

Iifdem enim conftrulis , fimiliter oftende-
mus N fuperare K, ipfam vero Z6 non fu-
perare.  aique eft N muldiplex ipfius &, &
26,k alix quzdam iplarum AB,T zque mul-

tiplicess
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tiplices ; ergo [per 7. def.5.] & ad r majorem
rationem habet, quam & ad AB, :
'Sed fit AE major quam EB:
erit igitur [ per 4. def. 5.] mi- 2] Ta
nor EB multiplicata aliquando
major. quam A. multip‘Lcctur,
& fit H ® muliplex quidem
ipfius EB, major vero quam
A, & quam multiplex eft HO
ipfius BB , tam multiplex fiat-
2 H ipfius AE,& K ipfius T. fimils lg
ratione qua prius oftendemus
26,K iplqamm AB,T zque mul-
tiplices effe. fomaturque fimili-
ter N multiplex ipfius A, primo
‘autem major quam Z H:. ergo
rurfus ZH non eft minor quam
M. major autem H® quam A:
tota igitur Z© fuperat & &
M fimul, hoc eft N. at K 1pfam :
N non fuperat, quoniam ZH, qux major eft
quam H ©, hoc ¢ft-quam K, non fuperat N. & fi-
‘militer ut in 115, que fuperius dia funt, de-
monftrationem ablolvemus. R
Inzqualium igitar magnitudinum major ad
eandem majorem habet rationem, quam minor :
& cadem ad minorem majorem rationem- ha.
‘bet, quam ad ‘majorem. quod erat demon-
ftrandum. '

Pkor. IX. Tﬁxon.

Quz eandem rationem habent ad ean-
" dem, funt inter fe ®quales: & ad

quas cadem eandem habet rationem,
" ipfe etiam funt inter fe zquales.

Abeat enim utraque ipfarum A,B
X X adT eandem rationem : dico A ipfi ]
B zqualem efle. :

St enim non]eﬁct zqualis, non ha-
beret [per 8. 5.] utraque ipfarum A,B
ad rcg‘::dcm rationem. - hgbct autc?’n:
zqualis igitur eft A ipfi B.-
 HaseaT rurfusI ad wramque ipfa-
sum A, B candem rationem: dico A
aqualem effe ipfi B. '

Si enim rion fit, [per 8. 5.] non ha-
beret © ad utramque A, B candem ra-
tionem. habet autem: ergo A ipfi B cft

©

- W

Quz igitur éndem rationém habent |'
ad candem, funt inter fe zquales: & ad quas
cadem eandem habet ratonem, ipf etiam {unt

anter fe ®quales. qued erat demonftrandum.
Propr. X. Turor.

Magnitudinum rationem habentium ad
candem, quz majorem habet ratio-
nem, eft major; ad quam vero ea-
dem majorem habet rationem, illa
eft minor.

T Y Abeat enim A ad © majorem rationem,
quam Bad T': dico A majorem effe quam B,

1
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Si enim non eft malor, vcl valis eft,
vel minor. =zqualis autem non-eft A iph

B, utraquc cnim, iplarum A, B ad
r [per 751 candem hahcra n-
tionem. atqul candem noxt habet ;-
non eft igitur A =qual ipfi B, fod
neque minor cit A quam B, haberet
enim A ad T [per 8.35,] mmorqn
tionem quamBadr. aqu amhalm mi-
norem: non eft igitur A minor quam
T B oftnfum awem cft neqpe-.
zqualem: ergo A quam B majer. eqit.
Hasear rurdus T 'ad B majorem
rationem qudm T ad A: dico ‘B ms
non‘emcﬂ?:quamlt. HEUE NGt RPN
Si enim non et mmo:,‘vel 2qua-
Lis eft, vel major. zqualis utique non
cﬁBlpﬁA etenim T ad: u
ipfarum A,Bf 7. 5.] candem raue-
nem haberet. -non habet autem: ergo 4
ipfi 3 non elt zqualis. fed neque major eft B quam
A, baberet enim [pr8.s]rads mxnorem -
tionem quam ad A. atqui non habet : non eft jgi.
tur B major quam A. oftenfum autem eft neque
xqualem effc : grge B minor crit qpam A,
Magmtucfmum igitur rationem habeatium
ad mdem, qux majorem habes racionem ilk
major, eft: & ad quam eadem majorem habet
rauonem, illa eft minor, quod erat demon-
ﬂrandum o

Pnor. p.§ 8 Tnsox. .

. &dunaedem fant ranonu, x m-
" ter fe funt exdém.

Int enim ut A ad B ita © ad 4, ut au.
temradAuanadt dxco utAadl
i cfle Ead 2

Sumantur enim 1pﬁ-
- rum quidem A, T, A
i =que multiplices n
' 9, K; iplarum vero
BALa .utcangue
#zque muldplices A,

T Quonis
uoniam aguurdt
utoi&ad{ B ita !} ad
a, umptz oat
pﬁmn A, ue

'1pﬁrun B, A ;h ut
o e, e
| Hksdaie

S A

KE ZN naneftucrada

.. i B ad 3, & fumpe

funt ipfarum I, B zque multiplices ©, K; ipfa-
rum vero A, 2 aliz utcunqoe e mulupls
ces M,N: fi © fuperat M, & X.ipfan N fin
4 perabu



IINOT, NINOT. :cﬁlr'um
¥; K quidem ipfarum
u\, B aqec mubipli-
<, A, N:vero ipla-
rum B,Z aliz utcun-
que mul:lxthoes]
X 5.] .
‘n?: 33 fta erit B
ad Z. : :
" Quee igitur eidem
cademﬁmtranonq,&
mmfcfuntadm qnodent demonftrandum.

i R 1} L S
HARBA O

&

r

. Pron X’II. ’I’Hsox.
Slqnotcnnqne magni

nales faerint ; ut una anteoeg::num ad .

unam confequenuum, ita erant om

antecedentes ad omnes confequenta.‘

Slnt quotcunque magmtudms ropomona-
les A,E,r,A,B,Z &uaadeia firr
adA, &E ad d)coutAadBmcﬂ'cAle

ad B4, Z

Sumantur enim ip- -
farum A,r B aque A
muln? H, ©, K

iplarum B, &, Z
ahz utcunque zquc

‘multiplices A, M, N.

Quoniam igitur ut
‘A.ad B ita r ad
48, &E dZ; & fum-
pz funt lpfamn:qm-
dem A, T, E que
_!nuklplmn, e, K,
ﬁrm vero By A, Z

mnqne '9“‘

!

r

Lo .
K A E
nor, migor. quare & fi H fuperat A, fupera-
bunt & H, 6, K ipfas A, N, xge& ﬁ’zqg:hs,
fi minor, minores. funtqucu&u o,
xpﬁrnmA& A,T, Bzque multiplices : quoniam

{per 1.5 ) fi fuerine qnowunq,magmtudmes quot-
cunque magoi um numero, fi

1= ﬁngulamm :&m mulnphcu, quam mulnlix
dtnnamgm unius,tam muluphcaemnt&
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omnes omnium. eadem ratione A & A, M,
N ipfarum B & B, 4,Z funt zque muluph-
ces: eft igitur [pery e s JucA ad B, ia
AT,E ad B,AZ. .

erc fi quorcunque- magmtudmes propor-
tionales fuerint ; ut una antecedentium ad unam
confcquenuum, ta erunt omnes antecedentes
ad omnes. confequentes.. quod erat demon-
ftrandum.

Prop. XIIL THEOR
Si prima ad fecundam eandem habeat ra-
- tionem quam tertia ad quartam; ter-
tia autem ad quartam majorem ha-
. beat rationem quam quinta ad fextam:

" & prima ad fecundam majorem habe-
bit rationem quam quinta ad fextam.

Rima . enim ‘A ad fecundam B eandem ra-
tionem habeat quam tertia T ad quartam
a; tertia autem T ad quartam & majorem
habeac ragionem quam quinta B ad {extam
Z: dico & primam A ad fecundam: B majo-
rem habere rationem quam quinam B ad
fextam Z.,
O_omam enim T ad & ma_;orem habet ra-
tonem quam B ad

2, funt [per 4. def5.]
' :{szam[%:ﬁ:’um LB

T _?;rmu: it?hal;.: (iua-

ue muluplwu.

ex quidem
o . ﬁus rFl rat multi-
e N '”, ' r . lccm]p A,multlc

, plex vero ipfius E non
S B fugcn mulnplxcem
SN RS T Z. fumantur, &

S R T imtx sfarum T, B zque
.. |  muluplices H,e &
T 1 ipfarum A, Z alix
. quzdam zque mulee
A }coplices K, A, ita ut B

1+ quidem {uperet’ & ©
" vero;ipfam A . nof fu-
peret : & quain mul-

tiplex eft H ipfins r;
' tam multxplcx fit &

M ipfius A5 " quam
multiplex autéta K ipfius A, tam mnluplcx fic
& N iplius 8. '

Et quoniain eft ut A ad B ita T 2d" &, &
fumptz funt ipfarum A, T Zque muluphcp
MH, & ipfarum B,a aliz zque. muldplices
N,K: [pers.: dcfy]ﬁM fuperag N; & &
1pﬁm K fuperabit; & fi zqualis, zqualis; &
fi minor, minor. fed H {uperat K: ergo & M
ipfam N fuperabit. © vero mom fuperat A;
funwque M, ® ipfarum A, B zque: mulnphces,
& N, A 1pﬁrum B,z aliz quedam xque mul-
t1pl|ca ¢ergo [per n.def. 5] A ad B majomﬁ
ratioiem habebic quam E ad 2. ‘

P2 Si

P

K ©EBZA
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- Si igitur prima ad fecundam eandem habeat
rationem quam tertia ad quartamt; tertia vero
ad quartam majorcm rationem habeat quam
quinta ad fextam: & prima ad fecundam ma-
jorem habebit rationem quam quinta ad fextam.
quod erat demonftrandum.

Propr. XIV. Tanoi.

Si prima ad fecundam eandem habeat
rationem quam tertia ad quartam,
prima autem major fit quam tertia:
& fecinda® quam quarta major erit;
& fi- qualis, mgualis; & fi minor,
minor. ¢ o L

Rima enim A ad fecundain B eandem ra-
- -tioneth habedt quam tertiz F 4& quartam

A, mdjor autem fie A quant r: dico- - -

& B quam A majorem effe. 1.
Quoniam enim A major eft quam

T, & alia utcunque magnitudo B';

habebit (per 8.5.] A ad B majorem

fationem quam T ad B. fed ut A

ad BitaT ad A: ergo & T ad A
majotem habebit rationem { per 13.
5.] quam.r ad B. ad quam vero
cadem majorem habet rationem [per
10. §.] illa minor eft; quare A eft
iminor quam B: ac propterea B quam
A major erit.

' SIMILIEER dcmog‘ﬁrabit{lilus &ﬁﬁ L
A is ficipfir; &b ipiaefle L L
eq:m: & fgfxiﬁt min%r quam A R
r, & B quam A minorem effe.

_ Siigitur prima ad fecundam eandem habeat
rationém quam  tertia ad quartamj prima au-
teth major fit quam tertia: & fequnda quam
quarta major erit; & fi zqualis, 2qualis; &
minor, minor. quod erat demonftrandum.

P;’o ». XV. THEOR.
Partes inter fe comparatz ean-.
- dem habent rationem, quam
- babent ¢arum zque multi-
- ‘plices inter fe, /

At

S IT enim AB zque multiplex
iplius T arque AE ipfius z; T
dico ut rradZ i effe AB adAE

- Quoniim enim zque multiplex
et AB ipfius r atque AB ipfiusZ;..
quot funt maguitudines in AB z-
quales. ipfi I, totidem erunt & in
AB #quales z. dividator AB in ©
magnitudines ipfi T aquales, quz -
fint AH, HO, B & AK divida-
tur in magnitundines 2quales 2, vi-
delicet in AK, XA, AE: eritigi-
wr ipfarum AH, H®, 6B multi-
tudo zqualis multitudini ipfarum | |
AK, KAy AE. & quoniam zqua- B I
les funt inter fe AH, HO, ©B, funt- ‘
que AX,K A, AR ctiam inter fe xquales; erunt
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[per7.5] ut AH ad Ak ita HO ad KA, &
©B ad AEB: & erit [per 12. 5.] ut una ante-
cedentium ad unam‘confequentium, ita omnes
antecedentes ad omnes confequentes: eft igi-
tur ut AH ad AK ia ABad AE. fed A iph
T eft zqualis, & AK ipfi Z: crgo ut T ad 2
1ta erit AB ad AR,

Partes igitor inter fe compa:atz candem ha-
bent rationem, quam habent earum zque mul-
tiplices inter fe. quod erat demonftrandum.

Pror. XVI, THEOR.

Si quatuor magnitudines proportiona-
les fuerint, & alterne proportiona-
, les erunt,

Int quatuor magnitudines A,B,T,A pro-
portionales, fique ut A ad B 1aT ad 4:
dico & alternc proportionales effe; videlicet
ut A adT ia élle B ad A
Sumantur enim ipfarum A, B zque multi-
plices B, 2, ipfarum vero I, A aliz utcunque
xque muluplices H, ®.
Et quoniam zque multiplexeft E ipfius A at-
~ queZipfius B; partes autem
] inter ie comparatz [per 1.
5. ] candem habent ratio-
nem, quam habent carum
zque multiplices inter fc:
erit ut A ad B ita E ad
L utautem A ad B iaT
ad a: .ergo [per 11.5.]
utl ad aA1ta E ad Z. rur-
fus, quoniam H, @ funt
T ipfarum I, o zque muli-
plices; ert ut radaia i
+ adoa. zut autan T ad a it
i E a ! ergo I I1L.§.
+ ut‘BaHZitgHagce. qu
1 fi quatuor magnitudines pro-
‘ portionales fint, prima au-
tem major fit quam tertia ;
' A { [per 14.5.] & fecunda qe‘ua:;iz
> ~ quarta major erit; &
HTIao zqualis, th]ualis; & fi mi-
nor, minor, fiigitur B fu-
perat H, & 2 ipfam @ fuperabit; & fi
zqualis, zqualis ; & fi minor, minor. funt-
que E, 2 ipfarum A, B zque multiplices, &
H,® ipfarum r,a aliz ‘atcunque xque mul-
tiplices: ergo [per 5. def.s.] ut Aad I ia
erit B ad A ;
‘81 igitur quatuor magnitudines proportio-
nales ucrint?& alterne proportionalesp:runt.
quod erac demonftrandum.

Si compofite magnitudines fint propor-
tionales,&diviiz proportionaleserunt.
Slnt compofitz magnitudines AB, BE, T A,

A Z proportionales, fitque ut A B ad BE ita
P ra
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Ta ad az: dico etiam divifas proportiona-
les effe; videlicet ut AE ad BB itaelle rz
ad za. «

Sumantur enim ipfarum quidem A E, EB,T Z,
25 zque multplices H®, 0K, AM,MN; 1pfa-
rum vero EB, ZA alix utcunque zque mul-
tiplices K2, N1II. o )

Et quoniam zque multiplex eft H @ ipfius
AE atque © K ipfius EB; erit , :

*[per 1. 5.] HO 1pfius A E zque
multiplex atque HK ipfius A B.
zque autem mbltplex eft HO

.ipfius A E arque A M 1pfius
rzZ: ergo HK zque mult-

plex eft ipfius AB atque AM &5
ipfivs Tz, rorfus, quoniam |
zque multiplex eft AM ipfius . | -
TZ aqque MN ipfius ZA;

erit A M zque muluplex ipfius
Iz atque AN ipfius I A. fed
zque multiplex erat A M ipfius
.TZ aque HK ipfius AR: gl
zque igitar multiplex elt HE
ipfius AB arque AN ipfius
ra: quare HK, AN ipfarum
AB, T A zque multiplices erunt. t
rurfus, quoniam zque multi-
plex eft @k ipfius EB atque
MN ipfius za; eft autem &
Kz ipfius BB zque muld- T
plex arque NIT ipfius ZaA:
etiath [ pet 2.5.] compofita
@z iplius E B zque multiplex i
cft atque Mt ipfius Za. cum , H
autem fit.ut AB ad BE ita
raad az, & {umptz fint ipfacum quidem
AB, TA zque muluplices HK, AN, ipfarum
vero BB,Z A aliz utcunque zque multiplices
@& MIT: igitur [per §. dd:&'] fi HK fuperat
©z, & AN {uperabit MIT; & fi zqualis, zqua-
lis; & fi minor, minor. fuperet igitur HK
ipfam © 2, comm_uni?uc ablata K, & H®
igfa‘m'x's fuperabit. fed fi HK fuperat €z,
AN fuperat M IT: fuperat itaque AN ipfam
MII; communique MN ablata, & A M fupera-
bit NM: quare fi HO fuperat Kz, & AM
ipfam NI fuperabit. fimiliter demonftrabimus
lg i Ho fit xqualis Kz, & AM ipfi NII effe
zqualem; & fi minor, minorem. funt autem
HO, AM ipfarum AE, T'Z zque multiplices,
& 1pfarum EB,ZA alie utcunque zque thul-
tiplices K2, N11: ergo [ per 5. def. 5.] ut AE
ad EBitaerit TZad z A, o

]

A

Si igitur compofite magnitudines fint pro-
. portionales,, & dwife proportionales' ¢runt.
quod erat demonftrandum,

' Pror. XVIII TuEOR.
Si diyif magnitudines fint proportiona~
les, & compofitz proportionales erunt.

SInt divifz magnitudines AE, BB, rz,zA
J . proportionales , & ut AE ad EB ja Iz
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ad:Za: dico etiam compofitas- prapartionales
ollc ; -videlicet ut AB;ad BB jacflera ad za:
R8T i ehim non oft ut-AB ad BE
‘ita Ta'dd Za; eric- ut AR ad BE

12 I & vel: ad minorem quam Z 4,

¢ vel ad - miajotem:
iﬁ F Sitgci«nlm ad minorem, ad
AH uoniam eft ut AB BE

i I'atad o-H, compofis magnitu-
. -dines funt_proportionales: ergo {pex
g 1715 & divifz proportionales erunt:
eft igitur ‘¢ AEad I'B'ita TH 'ad
HaA.  poritarautem & ut AE ad EB
1a-TZ ad 24: quave [per 11, 5] &
"o-dt MHed HA iR FZoad'24 at.
prima - H'majof eft- quar tertia 12:
‘J\ ~eigo [pev 14. 50 ) & fecunda HA
major .erit quam ?uam zZa. fd &
winor, quod fieri non potelt : non eft igitur
ut AB ad BE i@ A ad migerem quam
24. Similiter ofteademus neque ,efle ad ma-
Jorem: eft igitur ad ipfam. R
) %l:‘e fi divife magnitudines fint propor-
tionales, & compofitz proportionales erunt,
qued erat demonftrandum. L

' Pror. XIX. ThEGR:
Si fuerlt ut tota wd totam. itz ablata

ad ablatam ; etit reliqua ad reliquam

ut tota ad totam. L

oy

-

IT enim ut tox AR ad toram ra ita
ablata AR ad ablatam rz: dito & re-
liquam -EB ad reliquam za i efle us tota
AB ad toam ra. . - R
Quonfam’enim eft ot tora AB ad
B toum raia AEad rz: & al-
T terne erit [per16.5.] ut BA ad AR
#a ar'ad TZ & quoniam coripo-
" fite magnitudines funt proportiona-.
les, & [per 17. 5.] divife propor.’
-~ tionales erung: ut igitar BB ad EA
, ia 8% ad TZ; rurfufque akerne,
‘ ut BEad AZ ita EAad Zr.  fed ut
"9E. AR ad Iz it pofizg et AB ad
., Ta: & igiwr[per 11.5.] reliquaks
erit. ad reliquam Z a Ot toa. A B
ad oam ra. ‘

i Quare fi fuerit ut tota ad to-

N um ita ablata ad ablatam; ‘eric re--
liqua ad reliquam ‘ut sota dd totam.’ quod
erat demondtrandum,: C

o Coollariem.
" Et quoniam oftenfum-eft ‘Eper 16.5.] utAB
ad Taia efle £B ad 24;. focric alternc ug

i iz, e, doriionder AR o4 37 T8

BEad AE wAZadFZ: & compopendo, crit AB ad 4B vt I'd ad T2, qued eft

' : u II o e - :

ra, i samens demonfir atic comvarfionis Tasionis off hec.. Siﬁtnadp;.lﬂn-rAad Az,
AZ: &’ ilﬂeﬂe!!do,

per convetfiomem

A3
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AB ad BE ita ra ad AZ, nempe obtapo-
fitz magnitudines proportionales. nfum aue
tem eft [per 16. & 19.5.] ut AB ad AR 12
cllera ad rz, quod fper: 7. def. 5.7 eft per
converfionem rationis.. hoc_ igitur petipi-
cuum eft {i compofite maguiwmdines fint pro-
portionales, & per converfionem rauonis pro-
portionales effe. quod erat demonitrandum.

Pror XX Tuson
Si fint tres magpitudines, & alize ipfis

numero zquales, que binz fumantur .

in eadem ratione, €x Zquo autem
prima major fit quam tertia: &qnarta
quam fexta majer erit; & fi zqualis,
zqualis; & fi minor, minor.

Int tres magnitudines A, B, T, & aliz ipfis

numero zquales 4, E, Z, binz fumptz in
eadem ratione, fitque ut A ad B ita & ad E,
& ut Badr im E.ad Z, -
ex zquo autem major fit
A quam r: dico & A quam
Z majorem effe; & fi zqua-
lis, zqualem ; & fi minor, '
minorem.

Quoniam enim A major-
eft quam T, ilia vefo ut-
cunque B, % f[per 8. 5.}
major ad majorem
habet- rationem quam mi-
nor; habebit A ad B ma. -
jorem rationem quam I ad R E
8 feduw AadBia’aad - -
E; & invertendo'ut T ad ©- | - | |
Bia Zad B::ergo & 8 ‘A B ''T
ad E majorem habet ratio- -~ -+ - o~
nem. quam Z ad E. ad eandem vero rationem
habentium, quz majorem habet rationem illa
[ per 10. 5.1 major eft; major igitur eft &
quam Z. Similiter oftendemus, & f1 A fit zqua-
s r & a ipli Z zqualer c[i'c; & f{i minor,
minorem.

-

© 8i igitor finc tres magnitudines, & aliz
ipfis numero zquales, que binz fumantor in
eadem ratione, ex zquo autem prima major fit
zlam tertia: & quarta quam fextz major erit;
fi =qualis, zqualis ; & fi minor, minor.
quod erat demonftrandum. - :

. Pror. XXI1. THEOR.

Si fint tres magnitudines, & aliz ipfis
~ numero zquales, qua binz fuman-
tur & in eadem ratione ; fit autem
perturbata earum proportio, & ex
£quo prima major fit quam tertia:

" & quarta quam fexta major erits & fi
" ®qualis, zqualis; & fi minor, minor.
Slnt tres magnitudines A, B, T, & alix ipfis
J onmeéro xquales 8, 8, Z, binz fumpte &
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in eadem ratione ; fit autem perturbata ea-
rum proportio, videlicet ut A ad B ita E ad
Z,ut vero B ad T ia a
ad E, & ex zquo A ma-
jor fit quam r: dico & A
?uam Z majorem cfle; &
1 aquals, zqualem ; & fi
minor, minorem.

Quoniam enim major
eft AquamT, alia vero B;
[  habebit [per 8. 5.1 A ad
B majorem rationem quam
rad B. fed ut A ad B
na B ad Z-, & inverten-
doutradBiakada:
quare & E ad Z majorem
habebit rationem quam E
ad 4, ad quam vero ea-
dem majorem habet ra-
) tionem [ per 10. 5.] illa
minor eft: minor igiwr eft Z quam a: ac
propterea A quam Z major erit. Similiter
oftendemus & fi zqualis, zqualem: wz. fi A
fit zqualis T, & A ipfi Z clle zqualem; & fi
minor, minorem.

1 - 1
A E Z

Si igitur fint tres magnitudines, & aliz ipfis
#quales numero, quz bine fumantur & in ca-
dem ratione; fit autem perturbata earum pro-
portio, & ex zquo prima major fit quam ter-
da: & quarta quam fexta major erie; & fi
zqualis , ®qualis; & f{i minor, minor. quod

erat demonftrandum. -

\,
\

Pror, XXII. THEOR.

Si fint quotcunque magnitudines, & aliz
ipfis numero zquales, que binz fu-
mantur in eadem ratione ; & ex =-
quo in eadem ratione erunt.

Slnt quotcunque ma-
gnitudines A, B,
r, & aliz iplis nume-
ro zquales A, B, Z
binz fumptz in ea-
-dem ratione, ut A qui-
T dem ad B wa & ad
E, ut autem B ad I
T ia B ad Z: dico &
] L €x ®quo.in eadem ra-
tione effe ot A ad rira
Aad Z

I Sumantur estim ipfa-
T rom quidem A, A zque
[ | muluplices H, ©, ipfa-

- rum vero B,E aliz ut-
cunque zque multipli-
ces K, A, & iplarum T,
1 1 | 1z abhx utcunque zque
A EZ®A N mnultiplices M,N.

Quoniam igitur eft ut Aad Bita & ad E,
& fumptz f{unc ipfarum 8, & zque mulu;;inc;s
LA 4
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H,e, & ipfarum B, E aliz utcunque zque mul- g% H,0, ¥ Ji B, E dd\a & éropwy icunis mMamAd~

tiplices K, A; erit [per namK, A" Gw apa ws
4 5.JutHadKia _ 72 H wgds 70 K dros
© ad A. cadem quo- , 700 Fpos T0 A. g ™

ue ratione erit ut K S .
A MimAadN & | avms 0% %, s 70 K wpos

o
T0 M 87ws T0 A Fpos 70

cum fint tres itu- ] T , 250 e
dines H, K, M,mgcgy:hz " T N, emt ¥ vgia peyl
ipfis numecro mquales 1 | ] 3 ™ H, K, M, % ala
6, A, N binz fumptx 1 : T auis ioee 13 AN o5 ©,A,
& in eadem ratione : ex | | N oidve Aaplaridua

uo igitur [ per 20. | % &0 75 airrd Doyar* iz
s} i H fuperat M & apx 6 STy ToHE
© iplam N foperabic; | : R L
g 5 ﬁmﬁuﬁt; - 1 4 N* % o igoy, oy % @
que H, © 1pfarum A,A L - ] :3:\ °"‘A,;"H°" Yo
zque muluplices , & i H,87 A, A“;‘f"‘“
M, N ipfarum 1,2 aliz wRanlacia, m It M,
utcunque zque multi- N7 I, ZaRaa sy
plices : ut igitur A ad 1 . A s igaxis mAMaTAdna’ ssw

111 !
riaeric[per s.def. H KMAB © A N gus ws 1o Awpis TOT
s.}Joadz . ErasTo AmpesToZ,
‘Quare fi fint quotcunque magnitudines, &  Exy des 1 ooy puesin, X dMa admis iss TO
aliz 1pfis numero zquales, quz b%_nz fumantur o530 cusdve Aasplars dua o 70 aomd Neyar® €

in eadem ratione; & ex zquo in cadem ra- gt .. .~ ;o ik y
tione erunt. quod erat demonftrandum. Jlm-g e 7l aird Noyts ey, dwsg e Jiify.

Pror. XXIIL THEOR. MPOTAZIS xy\
Si fint tres magnitudines , & aliz ipfis Eqry 7eia ueyidn, § dia autols i @ wA3-
numero zquales’ quz binz fumantar Yos o dvo Az ulariuera b T Adya,
n eadem ratione, fit autem pertur- * I~ e s Y
bata earum proportio; & ex Zquoin- ¥ TTLERY i awTirn ‘1adoyat b -
cadem ratione erunt, 0¥ by B WP AdYa tgie

Slm tres magnitudines A, B, T, & aliz ipfis Ezm Teia psysdy e A, B,T, X aRa awmis iovs
numero zquales binz fumptz in eadem 76 #AIJos cusdvo Aapbaridya iy T oird

ratione A, E, Z, fit au- Snie T8 y_ A
AMyw m AE, Z, 5w %) Tems-
tem perturbata earum : L =2 S99

' . 4 ~ ey I €
proportio , wz. ut A T Cﬂ?’ﬂ?ﬂ Qv N aralopicy s
ad B itaE ad Z, & ut p&\:ro\Aweg;roB éw;\-raB
Badr itz aad E: di- TPos 70 Z, @S 3 70 B Hpos T
cout A ad T ja effe T 815 70 A wpos 16 E° Myw
aad z . | omesw as 1 A xpos BT Sras
'guma:turn lgﬁmm T 7oA wpisTo 2.
quidem A, B, A zque EAQ0w 7 190 A, B, Aire
multiplices H, 8, K, ipfa- 0 ,'“&' it el
2 i xis mAariana ta H, ©, K,
l'umvcror,ﬁ,zahzut- Tr r r L ey L 4 A Y » r
cunque xque muoltipli- | . TH,E, 2 uh'?\a a \nvxsv ra-
ces A, M, N. T xismAaTAaqas w A, My N,
Et quoniam H, © 2- 4 Koy §7es igdxis 673 MAa-
?aue multiplices funt ip- T x v Ta H,©T A,B, 74
per 1575 | eandem ha i &% pipn mis Grabras mas
Lnt rationem quam ea- g 4 1L g T asrwr e Adger
HeasABT AEZKHMRN oy doass 70 AXgos ToB -

rum zque multiplices; 0 A B3
eritutAadBita Had ©. Tws 76 H wpos 10 ©, M ta
“pe - . » \ e o
& fimili ratione ut Bad Zita Mad N: atque abra 8% % ws 70 E wpos 7o Z $rws © Marpos To N
eft ut A ad Bita Ead 2wt igitor Had @ & {cwcis 75 A 7pds 76 Birws T3 E wpis 7 Z. %
ia[per 11.5.] Mad N, & quoniam efturs o &pa TO 11 wpos 76 © BTws To M wpos To N. %
ad r ia A ad B, & fumpte funt ipfarum qui- /4 N s
dem B, A zque multipliccs e, K ipfarum vero mst ss'.:,w;;-ro 1\3 -w‘aa.; 7o Tgrwsvo A, rea;\ra E,
? € a7y T 130 B, A icaxis mAamhdna 72 0,K,

T
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I, B alix utcunque xque multiplices A, M erit
gpcrny 5-Jw ©ad Aia Kad M often-
um autem et & ut Had © ita eflc M ad
- quoniam igitur tres funt magnitudine
H '®, A, & alix 1plis numero zquales
K, M N bipz fumpux mn eadem ratione,
e(tquc perturbata earum ropomo ex zque
[per 21. ;]hﬂfupcrat{ fameu-
perabit; & fi zqualis, zqualks; ‘gc ft minor,
mmor. funt autem H, K npfamm A, & mque -
multiplices, & A, N zque multiplices ipfarum
I, Z: ut igiwr Aad T 1a ens [per 5. def. 5.]
due fi f dines, & ali
Quare ucrmt tres udines, 2 4
ipfis numero xquales, tha: ﬁmnnmr 1
eadem ratione, fit aytem perturbata earum pro-

portio; & ex zquo in cadem ratxonc crunc
quod erat dcmonﬁ:randum

Pnor. XXIV, ‘l‘m!dn».

Si prima ad’ fecundam eandgm habeat
rationem quam ‘tertia ad quartam;
. habeat autem & quinta ad | ecundam
" eandem rationem quam fexta ad
tam: & compofita & prima & qumta
-3d fecundam eandem rationem ha-
bebit quam compofita & tertia, & fexta

-adquzmm

enunAndfecnadam reanden luq
bra; rauoncm quam terta- A B ad quar-

DA “tam Z: babear autem & quinta
'G“' BH'ad fecundam T rauanem
TN eandem quam fexta B8O ad
=% P quartath -Z: dico & ‘compof-
tam ¢ pruma & quintd AH ad
fecundam r candem habere ra-

: tionem quam compofita & tertia
{g & fexta 46 ad quaram Z.

Quoniam enim eft ut BH ad
T 1ta E® ad Z; erit inverten-
do [per cor. 4..3] ut T ad BH
1ta2ad B6. & quoniam ut AB
adr ia eft oE ad z, ut au-
tem T ad BHnaZadEe
erit ex zquo [ per 22. 5. ] ut
AB ad BH ita AE ad E®. cum
autem divife mgzgmmdms fine
1 proportionals, & [per 18. 5.]

A . Z  compoficz proportionales crunt :
utigitur AH ad HB iacfta®

ad ®E ut autem HB ad T ir B® ad Z:
ergo ex zquo [per 22.5.] ut AR ad T ita erit
A0 ad Z,

Si igitur prima ad fecundam eandenf habeae
rationem quam tertia ad quartam ; habeat ao-
tem & quina ad fecundam candem rationem
quam fexta ad quaram: & compofita & prima
& quinta ad fecundam eandem rationem habe-
bit quam compofita & tertia & fexta ad quar-
tam. quod erat demon{trandum.

Qa

Provr,
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Pror. XXV. THEOR.
Si quatuor magnitudines fuerint pro-
~ portionales, maxima ipfarum & mi-
nima duabus reliquis majores erunt.

E}:-m TioSag )Yy dvdAoyer, 7a AB, T A,
E,Z, 45 7q AB wgos ToT A £745 70 E wgds
¥0Z, b5 0 pipsgor awran 70 A B,
dysw)T0Z MywinmiAB, B
ZTTA,E patlove égi, - « :
Kot3o 90 700 LW E iy 70 A H,
70 diZ icwvoTO.
Ewel §» ésw s 70 AB s 10
I A drws To E wpss 70 Z, iow 06
760 480 E10 AH, 7w d§ Z 70T ©°
&5 dege s 76 AB wpos ToT A 3-
Tas 75 AH 7rges To T @.. Raléwet
% w5 o)y 70 AB T 05 GAY 70
T A Srws. ¢Qaupnd 70 AH wgos
aPupdiy oI ©: X Jomw aggis |
H B arcss Aqiiy 16 ©A t50q aiS cAoy |
"76 AB wgesaAey 70T A.. p&{qrﬁ A T
70 AB # LA phlor dga xal, To o
HBY ©A, xaiémd ivovisi 10 430 AH 70 E, 70 %
Te 142 70 e AH, Zim &inis T O E, xai
ixel idy aricois i wesgsd, TA IAG b dnic’
& dex THE,; © A cvican Srrow, xai uilors 75
HB,T(; HB msf)'ra\.AH,Z,'rt:;JaeA WeGee
9% rare,E, susdp) 7d AB, Z pslors 7 TA, E.
LN ’ 0. 24 ? N s
. Eav aga sissaga pedy avadoyo 4,10 pigs
qw abran xai 5 irdxicw 300 T Miwaw widond
iw. amg e Oty

ol

EUCLIDIS ELEMENTORUM

MMPOTAZIZ xi.
Edr Tosteg ueyddn asdionot v, 7 phr §
70 ird ja501 o F Anwt ueiCord 'Rty

SInt quatuor magnitudines proportionales AB,

ra,EzZ & fit ut ABadraim E ad z;
fit autem maxima ipfarum AB,
& Z minima : dico AB &1Z
iplis r&o & E majores efle.

Ponawr enim ipfi quidem &
zqualis AH,iphi vero ZaqualisTe.

Quoniam igitur eft ut A B
ad TA ita B ad Z, eftque. AH
zqualis B, & r © =zqualis Z;
erit ut AB ad T'A ita AH ad
re. & quoniameft ut tota A B ad
;otam ra ita ablata AH ad ab-
atam-T © ; erit 19.5] &
reliqua HB ad reEi‘;:am eAJ ut
, tota AB ad totam I'a. major
i antem eft [ex hyp.] AB quam

E Z ra;ergo&HB major eft quam

c ©A. cum autem AH fit zqua-
lis ipfi §,& reipfi z; erunt AH & Z xqua-
les ipfis re & E. fi antem inzqualibus zqua-
lia addantur, tota erunt inﬁua ia: cum igi-
tur HB, © 4 fint inzqualiz, {itque major H 3,
fi ipfi quidem HB addanwir AH & Z, 1pfi vero
©a addantur re &E, fient AB& Z ipfisra
& B majores. o

Si igitur quatuor itudines fuerint pro.
Eonionala, maxima iplasum & minima dua-

us reliquis majores crunt. quod erat demon-
ftrandum. : o

EYKAEI
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DEFINITIONES.

Imi1LEs figure reQilinex funt,

S quz & ﬁngtexlos angulos fingulis

zquales habent, & circa zquales
angulos latera proportionalia.

2. Reciprocz figure fudt, quando in
utraque figura antccedentes & confes
quentes rationam termini fuerint,

3. Secundum extremam ac mediam
rationem reta linea fe&ta efle dicitur,
quando_ut tota ad majus fegmentum ita
majus fegmentum ad minus fe habuerit,

4 Altitudo cojufque figura eft linea
perpendicularis a vertice ad bafim doéta,

- 5. Ratio ex' rationibus componi dici-
tur, quando rationum ' quantitates ine
ter {e multiplicatz illius faciunt quan-
titatem.

ProrostTIO L PkonuMA.

Tmngula & parallclogramma, quz ean-
~dem habent altitudinem, funt inter
. fe ut bafes.

SInt triaugula quidem ABT, AT 4, paralle-.
logramma vero ET, rZ; quz candem ha-
bent alitudinem, videlicet perpendicularem 2
puntto A ad Ba dufam: dico ut bafis Br ad
I & bafim 'ita effe triangulum A BT ad wianguluai
AT, & parallclogrammum Erad rz paralle-
logrammum -

® I3 com Theowe. i 1ibbs yoigadds mede. + Refting exponenmses vertit Ol Waliifius; cum iwsionis expsmens it menfirs

qaptitatisgmiiem.  vide Opera gpu mahamasica, vol. 3. p, 666.
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~ Producatur enim B & ex utraque parte ad pun-
&a ©,A, & ipli quidem bafi BT zquales quot-
cunque pongntur BH, H@, ipfli vero batira
ponantur quotcunque zquales AK, KA, & AH,
A @, AK, A A jungantur,

Qiloniam igitur TB, BH, HO inter fe funt
zquales, erunt [per 38.1.] & triangula ARG,
AHB, ABT inter fe z?ualia: ergo quam mul-
tiplex eft bafis @r ipfius Br bafis, tam mul-
tiplex eft Aer triangulum trianguli ABL. ca-
dem ratione quam multiplex eft bafis AT
ipfius bafis r A, tam multplex eft & trian-
gulum A AT ipfius AT A trianguli; & [per
38. 1. ] fi wqualis eft bafis or bafi rA, &
triangulum Aer triangulo AAT eft zquale;

& i bafis ©F bafim r A fuperat, & triangu-:

lum Aer fupera-
bit triangulum Aar; E

EUCLIDIS ELEMENTORUM

ExGiGAiadw 90 9 BA 8D ixdries m pipy, I
™ 6, A aypciss, % xeicTaon 74 180 BT oy iozy
ooyl nmrsra) BH,H O, 71 4T A Beicn iy oy Sy
=T aj AK, KA, 4 imsixSume 4 At; A®,
AK, AA. : o

Kai $7%; imy 8o i T' B, BH,H © alMhaus, s
¢ % re AHO, AHB, ABT veiywra aMiAos®
omsThadiw apx ssw ¥ OT Bdms © BT Pacws,
nowswAsony 65 @ ©° AT resywror 78 ABT
TesYrs. Na T avra 3y imsEhacie 5w § AT
Bdas =T A Bdorws, nowmaAdaivsn € » AAT
Teiyorer & AT & TELyinst. X, aimicw 1 OF Ban
15 9 T A Bacd, law i3 %l 9 ABT Ty io

: ‘L ’ « [4
AAT resyduge acti o6 \zaipin 2 OT Pearw o
T A Bdcras, Cavsgi~
© gendi P AOT.Teh

& fi minor, minus
erit. quatuor igitur
magnitudinibus ex-
iftentibus, videlicet
duabus bafibus Br,ra
& duobus triangulis
ABT, AT A, fumpra
funt eque myltipli-
cia, bafss quidemBr
& ABT trianguli,
videlicet @ r

" yawor 78 AAT Tep=
yors' ééwwa;;
eAaovor. Teovdpan &y
rraw paeder , 8o

. ¢ Bdoeawy Taw BT,

" radeLirepyivaw
T ABT, AT A} iAo
Ny irdels wedhar
whdi S pyBT Ba-

\

& Aer uingge © H B T
lum; bafis verora ' .
& uianguli AT a alia utcunque zque multi-
plicia, nempe T A bafis & AAT wmiangulum.
atque oftenfum eft, fi bafis @ bafim I A fu,
perat, & triangulum A ©r fuperare triangu-
wm AAT; & & zqualis, zquale; & fi minor,
minus: eft igitar [per 5. def. 5.] ut BT balis ad
bafim ra it triangulum ABT ad AT A trian-
gulum. _

E 1 quoniam Eper 41.1.] trianguli ABT du-
plum e gaxa.lle ogrammum BT, & trianguli
AT A parallelogrammum zZr duplum, partes
autem | per 15. 5.] eandem inwer:fe radonem ha-
bent quam eargmque, multiplices; erit uc ABF:
triangglum. ad triangulum AT A it parallelo-
grammum ET ad ZT parallelogrammum. quo-
niam igitur oftenfum eft, uc bafis Br adra
bafim 1ta efle ABr triangulum ad triangulum
ATA; ut auterp ABT triangulum ad triangu-
lum ArA ia parallelogrammum Er ad Zr

paralellogrammum :- erit [per x1.5.) ut Br bafis

ad bafim ra it parallelogrammwum Br ad zr
parallelogramnyum. '
Triangula igitur & parallelogramma, quz
candem habent altitudinem, {unt inter fe ut ba-
fes. quod erat demonftrandum. '

Pror. IL TuEOR.
Si ani laterum trianguli parallela reGa

- linea ducatur, hzc proportionaliter fe- -
~ cabit ipfins trianguli latera: & fi trian-

A K A ‘oros xai ¥ ABT 7@~
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aia, 47 T A Pdew xai to A AT 7eiyorr, xd: di~
doxny on €& @iy y OT Pacs ST A fa-
s, \zatpiye Xl 55 AOT rojyamoy v3- AAL
TesYIE" X816 i, iy A i sAaTlew, EraTle®
tsw dex és A BT Pans weds T T A Poan $rus
70 ABT Tgsyaroy Ts 70 AT Atgiyanor, .
KA® txei 78 .09 ABT resyars Axdnirea
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LIBER SEXTUS

v xAdlpa) araAoyor Tundacw, n 6% Tos
Touds 6% &y Y eia o"g.' 7o Aoi=
wlw i § Teaydvy wALpdy @DFMaAes,

’]:‘ Piyurs 95 8 ABT @9895&»17\0; pia T wAd=
gan 7?31‘5?;33@ WAE' Ayw om s 05 o
BA wtos 7l AA srws 1T E wess TIWE A,
EmsixSowmow 30p ai BE,T A,
10 dpas és37° BAE 7piyanor 7o T AE vesydoves, em
20 S awmsBactas is S AE X 0 T avmys wmpai\i-
Ass T AE,BT, aMo ds 7 10 A AE tgiyarer T2
dsims 7pos 10 avro T Ay e Ayor' 5w dex as
70 BAE T¢iyawycy #gos 70 A A E tgiyanoy ST To
T AE tefywvy mpos 16 AAE 2giyarcr. al os
8 10 BAE agiyare mpss 1o AAE gras 4 BA
wpos T AA° Uzo P 70 avro injes orms, TUA
S 18 E I s A B % Jevw agorSulw, aess an-
Arra tiow o5 ai Basas. Az Ta aora 8y, @ 7o
TAE 7giyaror mpos ©® AAE stwg o TE wpos TEA”
€ wsapay BA 7pos T AA is’rm;ﬁPwa\os % EA.
AAAA Jy ai 78 ABT \
rorywrs wAdpai ai AB, AT,
araroyo nrpictacs xatd
T A, E aypsias, a5y BA wpos
% AA #ras nT E7pes T EA,
% sxslsixfa n A E' Myw o
@DFRANS b 0 AE 7 BT,

II§

guli latera proportionaliter fe&a fue-
rint, qua fectiones conjungit recta
linea reliquo trianguli lateri paral-
lela erit. o

TRianguli enim A BT uni laterum BT paral-
lela ducatur AE: dico ut Ba ad A A
ita effe TE ad EA,

Jungantur enim BE,ra.

Triangulumigitur BA € [per 3-.1.] triangulo
raceft iquale ,g in eadem g::imsf unt] bafi Ags &
intra caf{dem parallelas A E, BT aliud autem tri-
angulumeft AAE; & [per~.5.] 2qualia ad idem
eandem habent rationem: ergo ut triangulum
BAE ad triangulum AAE ita eft I A E triangu-
lum ad triangulum A AE. ut autem triangulum
BAE ad triangulum AAE ita elt BA ad AA:
nam cum angem alutudinem habeant, videli-
cet perpendicularem A punflo E ad A B du-

‘Ctam [per 1. 6.] inter fe funt ut bafes. & ob

eandem caufam ut I A B triangulum ad triangu-
lum AAE ita FBad EA: ut igitur Ba ad
AA ita eft [ per 11.5.] TE ad EA.

SED triangult ABT Ia-
tera AB, AT proportiona-
liter fe¢ta fint in punélis
A,E, ut Ba ad AA 1a fit
TE ad EA, & jungawr
AE: dico AE ipfi BT pa-
rallelam effc. _

A lifdem enim conltrudis,

Tay 90 avror xamoxdoa= E
Sirrav, ix6 tsw wsq BA
wpos ¥ AA grws 4T E #pis
T EAy a\ @s (0 1 BA

quoniam eft ut Ba adaA
1ta TE ad EA; ut autem
Ba ad AA 1ma- [ per 1
B 6] BAE trangulum ad

wpos T AA Brws 1o BAE e
agiyamor &c9s ® AAE, a5
d% 1T E 7pos 7ld EA S1as BT AE iy wpos

B AAE xgjws apg ™ BAE 7giywvor xpos

AAE drws BT AE v¢iywvoy wpos ® AAE. $Xdm

mpoy dga ¥ BAE, T AE wryavay 7pss » AAE

vgryamor T avmey ixes Adyer. iov apa ¢ ® BAE
agiyamoy 7w T AE tesyane® € éiow Ja & avmis

Lacsws & AB. i di iow veiyara 7 JH ¥ avmjs

Piorws orme xg tv s avvds fAals 65t

@DgMIAG cog tsw § AE 7y BT,

Ear zeg teryans g pias T wadopan axdn
ns switia @DgMares, arddoyw nuéi s & 2em
yars wAeas® € idv of & Tesyors wALgai drd~
Moyor 7pnQaew, o em misinpas Jldrywpdim
sWisia g 7l Miwlw isoy 78 Tesydvs wADesy
whgRmdes. omsp ides dafu.

MPOTAZIZE v,

Edy Terydry yaria Noa TunY7, 1 &% Tpryon
T yariar edfia mip )t Biow, m  Bd-
avas TunpaTe T abtoy thu Adyor Taus Aot-

~ 4 ~ v \ [
s § Tesydry wadbpayse 4 txr T Baovas

triangulum AAE; & ut

FE ad EA itaTABR trian-
gulum ad triangulum A A B ; erit [per 11. 5] ut
triangulom BAE ad triangulum AAEita FaRB
triangulum ad triangulum A E.  utrumque igi-
tur triangulorum BA E,T A Ead triangulum AA &
eandem habet rationem. ideo [ per 9.5 ] tri-
angulum BAE triangulo TaE zqualeeft: &
funt fuper eadem bafia B. zqualia autem trian-
gula & fuper eadem bafi conftituta [ per 39.1.]
ctiam intra eafdem funt parallelas. ergo 4%
ipli Br parallela eft.

_ Siigitor uni laterum trianguli parallela reéta
linea dulta fuerit, hac proportionaliter fecabit
ipfius tg‘ian§uli latera : & fi trianguli latera
proportionaliter feta fuerint, quz feCtiones
conjungit refta linea reliquo trianguli lateri
parallela erit. quod erat demonftrandum.

Prop. II1I. THEOR.

Si trianguli angulus bifariam fecetur,
fecans autem angulum re@a linea fe-
cet etiam bafim ; bafis fegmenta ean-
dem rationem habebunt quam reli-
qua trianguli latera: & fi bafis feg-

menra
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menta eandem habeant rationem,quam

reliqua trianguli latera; quz 2 ver-
tice ad feGionem ducitur rea linea
trianguli angulum bifariam fecabit.
SIT triangulum ABr, & fecetur angulus
BAT bifariam 2 reéla linea Aa: dico ut
Ba ad AT ita efle BA ad AT
Ducatue ‘enim fper 31.1.] per T ipfi aA
parallela ©'E, & produita BA conveniat cum
1pfa in punélo B. )
Quontam igitur in parallelss A4, ET in-
cidit reta linea AT ; erit [per 29 1.]
ATE angulus angulo rAaa =zqualis. fed
TAA angulus ponitur zqualis angulo B A A:
ergo & BAA 1pfi ATE angulo zqualis eric.
rurfus, quoniam in parallelas Aa, ET refta
linea BAE incidit, exterior angulus BAA -
?ualis eft [per 20. 1.] interior1 AET. often-
us autem cft & angulus ATE angulo BAA
zqualis ; ergo & AT B ipli AET zqualis erit:
& propterea [per 6. 1.] la-
tus AE zquale lateri AT. &
quoniam uni laterum trian-
guli BFE, videlicet 1pfi BT,
allela dulta et AA; eris
r;:r 2.6] utBaad AT ita
BA ad AE. zqualis autem
eft AE ipfi AT : eft igitur
[per 7.5.] ut B& ad AT
12 BA ad AT,
SIT autem ut BA ad
ar ita BA ad AT; &Aa

EUCLIDIS ELEMENTORUM

/ v T\ / ~ ~
TUNMATR T a7V €1 AJ)OY THjS Apimraus
Lo ! ~ » ! ~ g
& renery wAdpxs, Sm * wopupns 6 T
Toulw ’%{&yvup&h e0Fia Ny Tepra T
¥ rearY Yavial.

Srw tgiyaror ® ABT, xg mlwidde 4 'z
BAT ywsia dya\zos AA s03ees” Myw
om &5 ws NB A weds T AT ¥7ws nBAwpos T AT.
HxSw 90 2)e¥ T 770 A @DgMnros n ['E, &
Qg xIdon 4 BA evpmiflite abTy xawm m E.
Kai s s aDgMIAEs mis A A, ET 6696ias
tumiwsey 1 AT, 5 &g \z0 ATE yuria im i
TH\zeo TAA. a5 Uz I AA v (a0 BAA
Uzgonemy imy® % w0 BA A apa T4 \mVATE
€W ion.  woEAw, €6 o5 G%}NM: s AAET
t09¢ia Coimioey s BAE, 5 Cumds yaviay woBAA
Z’qiﬁrﬁéfﬁ‘; rﬁfzfiAEf‘.' ié‘a’;ﬁnﬁ € 1 vz
ATETn v BAA i, xain @wv ATE 19 \200
AET eenim® diss € wadbes 1 AE sAUpa TH AT
5 oy, X $TU TEAYGVS TE
BI'E @%q piar vay wAdpay
748 ECgxny 3 AA® ardAoyor
dpd Sw a5 § BA @ess ww
AT Etws 4 BA wgis T AE,
imdin AETH AT ion dga
ws N BA wpis Thd AT dras
#BA wgos 7w AT,
AAAA dyiso as 1 BA
#pos T AT Srws 4 B A weos
Tl AT, % tmsleix I 5 A A

E

\

jungatur: dicoangulum BAT
Liﬁriam feQum cfie 3 reéta B
linea A A

lifdem enim conftrulis, quoniam eft ut B a
ad AT ita BAad AT; eftautem [per2.6.] ut
Ba ad AT 1ta BA ad AE (ctenim uni late-
rum trianguli BT E, videlicet ipfi BT, paral-
lela dulta eft Aa) erit ut BA ad AT ita BA
ad AE: ergo [per 9. 5.] AT eft zqualis AE,
ac_propterea [per 5. :d] & angulus AET an-

ulo AT E u}ualis., fed angulus quidem AETD

fpcr 29. 1.] elt =qualis angulo exteriori BA A,

angulus vero ATE z{gualis alterno T AA: quare

& BAA angulus ipfi TAA =zqualis erit.  an-

ulus igitur BAT bifariam fectus eft 2 reta
ea AA,

Ergo fi trianguli angulus bifariam fecetur,
fecans autem angulum reta linea fecet etiam
bafim ; bafis fegmenta eandem rationem habe-
bunt quam rch%ua trianguli latera: & fi ba-
fis fegmenta eandem habeant rationem, quam
reliqua trianguli latera ; quz 2 vertice ad
feCtionem ducityr , refta linea trianguli an.

vlum bifariam fecabit. quod erat demon-
randum, -

A

Nyw on Hxa niTpymy o om
BAT yavia vm  AA etfetes,

Toy 9 avray xamoxdbaciran, exsi s ws §
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3 € \ [ [3 \ AY
€ ws 1 BA agos 7ho AT Srws o BA wes vho AE®
TexYN% )ip T8 BT E @Dy pis ¥ wrdlpaw vhees
ET nxny wuegMAQ: § AA" xai ois dpa § BA
weos 7ho AT srws 4 BA agos Tho AE" imy 2o
1 AT 19 AE, ags % 'yan'u’ifml\!AEI‘yaw'rp
T4 VO ATE ésiwim. a4 180 \mwd AET 79
% 8 ~ o N Iy v N N e N
exXvs TH LWV BAA ss»viomy iom J‘:xaqu-u
ATE tH&aRaf ™z TAA X4 (a0 BAA
¥ o Q \ ’ { £ L4 L \ - ’
apa ™\ ZOT AAeswin. qaga\woB AT dixa
TETHn) (280 S AA 0804,

Eav dpa Texyavs yuria dixa Tuadh, 1 %
Tuvsoes awtleo s I%ia e xai Tis Baow, i mys
Bacews rpopam T avmm e My F Moimys &

p) ~ Ay ’ ’°
Tesydrs mALpais’ % bav = 7 Pacras Tupsuals
T avny ixn Aayov T Aommeys T8 Teryavs wAL-
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KeicSw 93 67" sobiesae
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Pror. IV. THROR.

ZBquiangulorum triangulorum propor-
tionalia funt latera qua circum 2quales
angulos; & homologa funt latera quz
zqualibus angulis fubtenduntur,

SInt zquiangula triangula ABI, ATE, que
angulum quidem ABT angulo ATE, an-
olum vero ATB angulo AET zqualem ha-

nt, & preterea angulum BAT anguloT A E:
dico triangulorum ABI, AT E proportionalia
effe latera, que funt circa zquales angulos ;
& homologa efle latera quz ®zqualibus angu-

lis fubtenduntur. ]
Ponatur enim BF

in diretum ipfi TE.
& quoniam [ per 17.
1.] anguli ABT, ATB
duobus rectis funt mi-
nores , zqualis autem
cft angulus ArB angulo
AET,ecrunt ABTAET
A anguli duobus rectis
minores : quare [ per
11.ax.] BA,BA prody-
&z inter feconvenient

’, LY v
Airwcar xara » Z.

\ v N € ¢\

Kaiimsiimsswnom
ATE yanis 77 %8i ABT, @DaMndes dpa $ar 9

BZ 7T A. wuAyy, éwesion ¢sw 4 Uz AT B o

AET, suggMhis 4w # AT 75 ZE' A
ogapipor aga i ZAT A° iy apes % 13 ZA 74
TA, Nd¢ AT THZ A, xati 4ol Tesycind T8 ZBE
wieg pisr T wadopar Tk ZE qumy 9 AT, t5m
dps &5 o B A wgos Thw AZ Svws 4 BT wpes vho
TE. imdifAZ AT A" as apan BA #pes o
T A #ros BT #pés 7ko TE, xai CoaMaf os »
AB 7pos 7o BT E7ws 9 AT wgos 7o TE, s~
Aw, swel mupgRAis swi T A 74 BZ, 5w dgat ois
% BT weos ThoTE a5 o Z A wpos thd AE. imy
din AZTRAT &5 dga 5 BT wgos vko T'E drass
% AT wpes Tho E A, SoaMal ape ds § BT wpos
7&oT A 4105y TEXpos T EA. 7 ¥ 1d0ix9n
s 180 7 AB wpos T BT Stwsy AT 7pss ¥ TE,

os 3 % BT wpos T A $1ws 4 TE 7pos T EA° di-

08 dgaais 9 B A wgos + AT Sros 4 TA pos 7 AE,

_ Taw dga iovyaniar TELymer rdlye wey &

FALpti i Qg TS imts yawrios, X dpilopss ai

\zo0 Tas ious Yamios \@orevsay AALpai. oxep

sda dalay.

MMPOTAZIS ¢.

Ed1 Yo Teiwra s mAewexs dvdAoger o
iovydua i mTelyaras 4 ions e 1ws
rias, VP as a) aporayor wASpey -z
'ru’v‘dazv. '

Ezm 3V Taiyoama ms ABT, AEZ Tds wALpas
areropr txorm, as 9 ke AB wpos The

E  producantur, & con-
veniant in punto Z.
Et qooniam angu-
lus AT E 2qualis eft angulo ABT ; erit [per 28.
1.] BZipfir A parallela. rurfus, quoniam zqua-
lis eft angulus ATB angulo AET, paraﬁcla
erit AT i?)%uz E: parallelogrammum igitur eft
ZATA: ac propterea [per 34.1.] ZA quidem
ipli Ta; AT vero ipli ZA eft zquals. &
quoniam unt laterum trianguli ZBE, videli
cet ipfi ZE, parallela dufta eft AT erit [pex
2.6.] ut BA ad AZ 1a BT ad rE. zqualis
autem cft AZ ipfi TA: ut igitur BA ad T A
ita [per 7. §.] BI ad rB, & alterne [per 16.
5.] ut ABad BT ita AT ad I'B. rurfus,
quoniam ra parallela eft BZ, erit nt Br ad
FE ita Za ad AR fed AZ eft zqualis AT:
ergo ut Br ad FE ita AT ad Ba, & alter-
ne ut BFr ad r'A ita TE ad EA.  itaque quo-
niam oftenfum eft, ut AB ad Br ita AT ad
FE, ut autem BT ad TA iaTE ad EA; erit
ex zquo [per 22.5.] ut BA ad AT ira ra
ad AE. : -
A.quiangulorum igitur triangulorum pro-
portonalia funt latera quz circum =zquales
angulos, & homologa funt latera que equali-
bus angulis {fubtenduntur. quod erat demon-
ftrandum. . :

r

‘Pror. V. THEOR.

Si duo triangula latera habeant propor-
tionalia, zquiangula erunt triangula;
& aquales habebunt anfulos, quibus
homologa latera fubtenduntur,

Slnt duo triangula ABT, AEZ, quz latera
proportionalia habeant; fitque ut A B qui-
R em
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dem ad BT ita AE ad EZ; ut autem BT
adrand Ezad za; & adhuc ut BA ad
AT imEa ad aZ: dico triangulom-ABT
triangulo A E Z zquiangulum efle, & =qua-
les Eaberc angulos quibus homologa latera
fubtenduntur ; angulum quidem A BT angulo
AEL anguln.m vero BT A angulo EZa; &
prxccrca angulum BAT angulo Ea
Conftituatur enim [ per 23. 1.7 ad reftam
lineam EZ, & ad puncla in ipfa E,z, angu-
lo quidem ABr zqualis angulus ZEH- an-
gulo autem BT A angulus EZH : quare [pcr;z 1.
reliquus BAT angulus reliquo EH Z eft zqualis.
- Ideoque zquiangulum eft triangulum ABT
triangulo EHZ; triangulorum igitur ABT,
EHZ [per4. 6. ]Fro-
portionalia {unt late-
ra, que circum xqua-
les angulos, & ho-
mologa quz =zquali-
bus angulis {ubten-
duntur: ergo ut AR
ad BT ita HE ad EZ,
fed ut AB ad Brita R r
AE ad EZ: ut igiur :
ARadBZita[perit.
§.] HE ad EZ: utra-
gue igitur ipfarum A E,
B eandem habet ra-
tionem ad EZ; & id-
circo l}per 9. 5 ] eric
AE ipfi HE zqualis. eadem ratione & Az
zqualis erit HZ. itaque quoniam AE eft zqua-
lis EH, communis autem EZ: duz AE, EZ
duabus HE, BZ funt ®quales, & bafis AZ
bafi HZ a:qualls angulus igitur & EZ eft [per
8. 1.] #zqualis anguloHEZ & AEZ triangu-
lum zquale wiangulo HEZ, & rcliqui anguli
reliquis angulis ®quales, qmbus zqualia Ia-
tera {ubtenduntur : angulus igitur AZE qui-
dem ¢ft zqualis angulo HZE , angulus vero
EALZ xqﬁls angulo EHZ., & quomam angu-
lus ABZ et zqualis angulo HEZ, & [per con-
{truct.] angulus H B Z zqualis angulo ABT; erit
& angulus ABT angulo A EZ xqualis. eadem
ratione & angulus AT B zqualis «ft angulo
AaZE, & etiam angulus ‘ad A angulo ad a:

ergo ABL triangulum eft zquiangolum trian-

gulo aEZ.

Si igiwr duo trtangula latera habeant pro-
portionalia, zquiangula erunt triangula ; &
equales habebunt angulos, quibus homologa la-
tera fubtenduntur quod erat demonitrandum.

PROP. VI, THEOR.

§i duo triangula unum angulum uni an-
gulo zqualem habeant, circa zquales
autem angulos latera proportionalia;

zquiangula erunt triangula, & =qua-
les habebunt angulos, quibus homo-
loga latera fubtenduntur.

Slnt duo triangula ABF, AEZ, unum an-
gulum BAT uni angulo Ea zqualem
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habentia, citcx ®quales autem angulos latera
proportionalia, ut BA sd AT 1a EA ad Az:
dico triangulom A BT etiangulo A EZ %quian-
gulum efle, & angulum quidem ABT habere
zqualem angulo AE2, angelum vero AT B
angulo AZE.

Conftituawr enim [ger 23.1.] ad reftam,
lineam A Z, & ad pun-
&a in ipla 4, z, al-
terutri angulorum BAT,
EAZ zqualis angulus
H ZaH, angulo autem
ATBxqualis aZH
_Reliquus igitur qui
"ad B [per 32.1.] reli-
que qui ad H eft zqua-
his: ergo triangulum.
ABT triangulo aHZ
‘ zquiangulum eft; ac
propterea [per 4. 6.] ut BA ad AT ita eft HA
ad aZ ponitur autem ut BA ad AT ita
EA ad AZ: ut igitur EA ad AZ ita [per 11.
5] Ha ad az: sgiwr [per 9.5.] Ba zqua-
lis elt ipli AH, & communis AZ: ergo dux
EA, A2 duabus HA, A Z {unt zquales, & an-
gulus EAZ angulo HAZ eft wqualis: bafis
1gitur EZ [per 4.1.] et ®qualis bafi ZH, trian-
f_ulu_mquc AEZ zquale triangulo Ha z, & re-
1qui anguli reliquis angulis zquales, alier al-
teri, quibus ®qualia latera fubtenduntur : an.
gulus igitur AZH eft ﬁualis angulo A ZE;
angulus vero ad H angulo ad E. fed angu-
lus A ZH zqualis eft [per conflr.] angulo AT B:
angulus 1gitur ATB angule 4 ZE cll ®qualis.
ponitur autem & BAT angulus ®qualis angulo

E 4

EAZ: ergo [ per 32.1.] & reliquus qui ad B

a«lua]is reliquo qui ad E: xquidngulum igitur
eft triangulum ABC triangu(‘o AEL,

Quare {i duo wiangula unum angulum uni
angulo zqualem habeang, cirea =quales au-
tem angulos latera proportionalia ; aquiangula
erunt triangula, & zquales habebunt angulos,
quibus homologa latera fubtenduntur. quod
erat demopftrandum.

Pror VIL Tugor.

Si duo triangula unom angulum uni an-
gulo zqualem habeant, citca alios
.autem angulos latera proportionalia,
reliquorum vero utrumque fimul, vel
minorem, vel nom minolrem reQo ;
uiangula erunt triangula, & zqua-
i';] babebunt angulos, circa quosq la-
tera funt proportionalia, -

Slm duo triangula ABr, ARZ, unum an-
gulemh uni angulo aqualem habentia, vi-
delicet angulum BAT angulo EaZ zqualem,
circa altos autem angulos A BT, A E Z latera pro-
portionalia, utfitaEad EZ ficut ABad BT, &
reliquorum qui ad r, Z primo utrumque fimul mi-

2 norem
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norem refto: dico triangulum A BT triangulo
AEZ zquiangulum efle, angulumque ABT
zqualem angulo ABZy & reliquum videlicet
qui ad T reliquo qui ad Z zqualem.

Si enim inzqualis eft angulus ABT angy-

lo AEZ, unus ipforum major erit. fit ma- -

jor ABT, & contituatur [ per 23. x.i[. ad re-
&am lineam AB & ad punttum in ipfa B an-
gulo AEZ xqualis angulus ABH. _
Et quoniam angulus quidem A eft zqualis
angulo 4, angulus vero ABH angulo AEZ;
erit Eper 32. 1.] reliquus AHB reliquo AZE
zqualis : zquiangulum igitur eft ABH trian-
gulum triangulo ABZ; quare [per 4 6.] ut
AB adBH ficaEad EZ, utvero AE adEZ
fic ponitur AB ad BI': ut igitur AB ad BT,
[per 11.5.] fic AB ad BH, ideo AB ad u-
tramque BF,BH eandem habet rationem; erit
igitur Br ipfi BH =qualis; ac propterea [per
5. 1.] angulus BHT eft zqualis angulo BrH.
minor autem reflo ponitur angulus qui ad I':
ergo & BHT minor eft refto, & ob id [é:cr
13. 1. ] qui ei deinceps eft AHB major recto.
atciue oftenfus eft angulus AHB zqualis an-
ulo qui ad Z: angu- o
us igitur qui ad Z re-
&to major eft. atqui
ponitur minor reclo;
quod eft abfurdum :
non eft igitur angu-
lus ABT inzqualis an-
gulo AEZ; ergo ipfi
eft zqualis. eft autem
& angulus ad A zqua-
lis ei qui ad A: quare
& reliquus qui ad T
zqualis reliquo qui ad

Z : zquiangulum igi-
tur eft ABT triangu- -
lom wiangulo ABZ.
Sed rurfus ponatwr uterque angulorum qui
ad r,Z non minor re&o: dico rurfus & fic
triangulom A BT triangulo A EZ xquiangu-
lum effe.
Iifdem enim conftrutis, fimiliter demon-
ftrabimus Br zqualem ipli BH, angulumque
ad r angulo BHT zqualem. fed angulus qui
ad T non eft minor refto: non eft igitur
minor refto BHI. quare trianguli BHT duo
angult non funt duobus rectis minores; quod
‘}per 17. 1.] fieri non poteft: non igitr rur-
us eft ABr angulus inzqualis angulo ARZ;
ergo zqualis. autem & qui ad A zqua-
Lis e1 qui ad A: reliquus igitur qui ad T [per
32- 1] reliquo ad Z eft zqualis; ac propterea
triangulum A BT triangulo A E Z ®quiangu-
lum eft.

Si igitur duo triangula unum angulum uni
angulo zqualem habeant, circa alios autem
angulos latera proportionalia, reliquorum vero
utramque fimul, vel minorem, vel non mi-
norem relto; zquiangula erunt triangula, &
®quales habebunt angulos, circa quos latera
{unc proportionalia. quod erat demonftrandum,
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Pror. VIII. THEOR.

Si in triangulo reGtangulo ab angulo
re¢to ad bafim perpendicularis duca-
tur; quz ad perpendicularem funt
triangula & toti & inter fe funt fi-
milia,

SIT triangulum reflangulum A BT, retum

habens angulum BAT; & A punélo A ad

BT perpendicunlaris ducatur 'Aa: dico trian-

ula ABA,AAT toti triangulo ABT & inter fe
milia efle. ‘

, ,QTuoniam enim angulus BAT eft xqualis

angulo AAB, reftus enim eft uterque, & an-

gulus qui ad” B' communis duobus triangulis

ABT, ABA; erit gpcr 32. 1.] reliquus ATB

reliquo BAA zqualis: zquiangulum igitur eft

triangulum ABT triangulo ABA, "quar:élfper

4.6.] ut BT quz fubtendit angulum reftum

trianguli ABT ad BA fubtendentem at}gulum

redum trianguli ABA, fic ipla AB fubten-
dens angulum qui ad I trianguli ABT ad Ba
fubtendentem angulum zqualem angulo qui

ad T, videlicet BAA

' 'igﬁus ABA trianguli

- & fic etiam AT ad
A> fubtendentem an-

- gulum quiad B com-
munem duobus trian-
gulis: ergo triangu-
lum ABT triangulo
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_ > ABA zquiangulum

, eft, & circa zquales
angulos latera habet proportionalia: fimile igi-
tur eft [per 1. def. 6.] triangulum ABT trian-
gulo ABA. eadem ratione demonftrabimus
etiam AAT triangulum triangulo ABr fimile
effe : quare utrumque ipforum ABa, Aar,
toti triangulo A BT eft fimile.

Di1co infuper triangula ABS, AAT etiam
inter fe fimilia eflc.

Quoniam enim angulus BAA relus eft z-
qualis recto AAT; fed & BA A oftenfus #qua-
lis et qui ad T; erit [per 32. 1.] reliquus qui
ad B reliquo AAT ®qualis: zquiangulum igi-
wr cft triangulum AB A triangulo AAT, er-
go [per 4-6.) ut BA trianguli AB A, fubten-
dens BAA angulum, ad AA trianguli AAT
fubtendentem angulum qui ‘ad I, zqualem an-
gulo BAA; ficipfa AA trianﬁuli ABA, {ub-
tendens angulum qui ad B, ad AT trianguli
AAT fubtendentem angulum AAT, ei qu ad
B zqualem. & fic euam B A fubtendens re-
¢tum angulum A AB, ad AT fubtendentem an-
gulum reCtum AAT: cft igitur [per 1.def 6]
ABA triangulum fimile triangulo Aar.

Quare fi in triangulo re&tangulo ab angulo
.refto ad bafim perpendicularis ducatur; quz
ad perpendicularem funt triangula & toti &

* inter fe funt imilia. quod erat demonitrandum,
R 3 ‘ Corol.
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Corollarium.
Ex hoc manifeltum eft, in triangulo reftan-
rpendicularem ab angulo refto ad ba-
du&am medxam proporuonalem cfle inter
fegmenta bafis: & przierea inter bafim & ba-
fis fegmentum utrumlibet, latus fegmento con-
terminum medium effe proportionale

Propr. IX, Pros:L.

A data recta linca imperatam partem

abfcindere.

SIT data re&ta linea AB: oportet ab lpﬁt
AB jmperatam partem abfcindere,

Imperetur pars terua,
& ducatut 3 punflo A
quzlibet refta linea AT,
?uz cum ipfa AB angu-

um quemlibet contineat ;
fumat ue in AT quod-
m a, & ipfi

Aa Tper 3.1) afuals po-
nantur A E, lig:‘ dcmdg
jungatur BT, raip
BI [ per3i. 1. ]peparallela
ducatur AZ.

Itaque quoniam uni la-
terum trianguli A BT, vi-
delicet ipfi Br, rallcla
dufla eft Za; erit [perz 6Jutraad aA
ita BZ ad ZA. duplaautem eft r A ipfius aA;
ergo & BZ ipfius ZA dupla: wipla igitur eft
BA ipfius AZ

Quare 2 data reta linea AB imperata pars
tertia AZ abfcifla eft. quod erat faciendum.

B

Pror. X. ProslL..

Datam re@&am lineam infe&am fimili-
ter fecare, ut data re&ta fe&a eft.

IT data re&a linea infc&ta AB, fecta vero

Ar: oportet reftam lineam AB infeltam
fimiliter fecare ut AT fefla clt.
Sit AT feta in punélis
A,E & ponantur ita ut an-
ﬁan um quemvis comprchen-
t, jungaturque BT, & per
punila A, E ipfi B r [ per
31 1.] parallelz ducantur
AZ,EH, per & vero ipfi AB

ducatur parallcla 4 O K.

A

EUCLIDIS ELEMENTORUM

uﬁwm-
Ex J‘n Tér8 ¢¢npav, dm iar & 5p9n'ymm 2e1e
yeives 3 o ipng yowious I vy Bdew xeJerss
axQn q deemu T & Bocras rmpurm pen,
aony» en Cin 3 & Bawms' € éros om-upszr 'r
-rmparm n w305 700 Tpipan wadeg pioy drd-
Moy 5.
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Ts &9!:'&}15 WYeas T xRy KT pigss
dooii. N

EZran‘aﬁzmwf}quB dadySAR D
mﬁwmofm

Emmz&an 'n'rym
GJ\qxeamwﬁstanzA
% AT, yoriaw W€ x 8x i
8§ AB 'zyxunu XA €=
MQQ« X npmv JZi
AT 7 A, xgy xm‘}mw 78
AAmqqAE l-:r mem-
Cﬁum&u % BT, xg 2Ag 'rx

A waegAB 1xdw 3
qu AZ.

Eam & rpryuvs T8 AB 1‘
wega pwmvm/s(am nw
BI‘»;&D»)ZA um)\o;ompd
ma;q TA wpof T AA 87@;:, BZ wga; 'nw
Z A, darg ds nI‘A T AA Dy ae;a;,;,xz
SZA* 20w dex  BATAZ,

s des JoBeirns w&m -z‘AB naB:mxSsv

Tehmw pigos aPrpn’) B AZ. oweg tdes oy,

[IPOTAZIZ /.
Tl dFiony e¥iar drunror Ty Hdsion -
Yeice TNy opaiws T8uy.

Ez'm 9 1S doSétem i & ar[u:m n AB, Js
nrpm&un nAI" dé 0% v AB dTpyaw
AT nrpndm cpaias maperr,

Esw mrpnidin g A r xam
™ A, E amuld m ooty
wGE yaiay 'mxam w&sx{v,
m{waw % BT, :_r, Az FAE
'rn BI wlpa-m}w qxf}am oy
AZ,EH, 2g di 15 ATH AB-

Parallelogrammum igitur eft
utrumque ipforum z®, @B:

VARAN

uquMAnf ’1?(19&: 1A e K.
nagahl\qhxa.,umv ae* scm
M'npov T20,0B" iy u.@ "

ac propterea [per 34. 1] a0 X
eft zqualis ZH; @ K vero

ipi HB. & quomam uni laterum trianguli
AKT, ipfi feilicet X1, parallela dulla eft ©8;
erit [per a. 6]utrr= ad EAita K© ad €A,

zq autem cft K6 quidem ipfi BH; @4

[

r /.&er-mZH, 4 JOKTiHB.
msm« rpt-ywvsx AKTI mteas

pw'r m&qw 7 KT 0360 qx:) NOE avdAc-’
w ae} ss-wmnr E 7¢es Ty EA £Tws 4 K©
ages THY © A, irn i WKOTHEH, ndi0A
™
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'm HZ' sswa-epa;ﬂ I‘Eyrgos‘ ‘rnv F.As'm; qBH
wgo; rm HZ. mz)ur, £A% rpryms TS AHE mxpcr.
;ua.r T motpwv 7qy EH mmq NZA a.m)»mv
uey eg-w a1 EA m:oc rtw AA ¥Tws qHZ z‘pos‘
Ty Z A, e)axﬁn J4 € ds 4T Ewpis iy EA fraos
qBH m;a; TV HZ' 5w a.g,zw;yﬂpql‘s m:o;
-rqv EAams'q BH weos er, ws 05 N E A wpis
‘ﬂ" A A Stwg ﬂ HZ rea; rqv VA A.

H dpa dJ¥ion :u,?ms arpnms 1AB 1% J‘oemn
sodei nrpondim 4 AT opoias nrpmy, omsg
§da miyory.

[IPOTAZIZ
Abo DFumwy eFuwr , TeaThw @rdrogor
BEIUPEAY.
Ezrm ai deS¢cimy diosi ez af AB, AT, %,
xetcSwomw yaviar wlityumy wysome® Je
&% T AB, AT reiviw araroyor wesedipéir,

ExCsbMfYwons 93 of AB,
ArJAi @i A, E onuda, xgj
X3 'rn AI‘w‘q 7B A, ’_(,

' {wx&wn BT, Gz)gtzfAzu-
gaJMMs aota fxSw 1 A E.

Bvra & rpt'yams T8 A AE,
wupd. ;msr T 'aMOpm -n;v AE
mmqq BI, ma)\mv €5 w5 1
AB 7 pos r»iy BA #rws 3 AT
wpos 'rq‘vI‘E. iy I 9BA TR

- !
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vero ipfi HZ: eft igitur vt TE ad Ba ita
BH ad HZ. rurfus, quoniam uni laterum tri-
anguli AHE, nimirum ipli EH, parallela duéta

Zo; ut E& ad AA ita erit HZ ad ZA.
fed oftenfum eft ut Tt ad £4 1ta efle BH
ad HZ: ut igiwor TR ad Ea 1a eft BH ad
HZ, & ut Ba ad AA ta HZ ad ZA.

Ergo data refta linea infeta A B fimili-
ter feta eft ut data reta AT. quod erat fa-
ciendum

Pkop; XI. ProsL.

Duabus datis rectis lineis, tertiam pro-
portionalem invenire.

Int datz duz refte linez AB, AT, & po-
nantur ita ut angulum ‘quemvis_compre-
hendant: oportet iplis AB, AT tertiam pro-
portionalem invenire.
dProdg{;antur enim A B, AT
ad punfla a,E, ponaturque
A ]pﬁpAT a:quahs Ba, & J?m-
gawr BT, ducaturque [ per
31.1.] per A ipfi BT paral-
lela AR
Quoniam igitur uni late-
rum_trianguli A A K, videli-
cet ipli A B, parallela ducta
eft Br;erit [ per2.6.] ut
ABad BA ita AT ad TE
zqualis autem elt B A ipf

A

AT, is'wa.paw; qABwpo;‘z(' E
AT & Tes 7AT wpos' Ty T'E.

Ado a.e} 303’«0'4» sudey T T AB, AT, Teim
drahoyy awnys wesoeiprrey 0 T E.  amwp ides
winovy. .
MPOTAZIZ (8.

Tesar HYeonr wFudr, nrdpriw ardrogs
@csdiup&'v.

EZTW ai §obetony rpﬁ; 16_9t7q of A,BI*3éd

T A,B, Te0Hay - -mum AVANOYO WEITEVPERYs

CAT: ut igitur AB ad AT
dtarelt AT ad T B,
" ‘Quare duabus datis reétis lineis AB, AT, ter-
‘tia_proportionalis invcnta eft rs. quod erat
faciendum-

Proer. XI I. ProBL.

Trlbus datis recis lineis, quartam pro-

. portionalem invenire.

Int datze tres reCkx linez A, B, T': oportet ipfis
A, B,T quartam proportionalem invenire.

Emmo9‘mv dvo su- Exponantur  duz
p———— : reltx linex AB, Az,
9,““". ai AE, A2, yo- A A ~ angulum quemvis EAZ
m;w(zr\&sxs %) TVXEORY B comprehendentes ; &
THVMEAZ* ’.’7"“‘9"’ r——m -, ponawr ipfi qmdem
THAOW.A oy AH, 7% - A zqualis AH, ipfi
J‘thm HE € ¢ t-m'n : E‘croﬁn zqua%m HE,
TiynAe* x,c)?n{b- : & ipfi T 2qualis Ae
xSsions THO, mpar- - H -9 |ur[13&aquea] lﬂle, ger E
L ) - 1plr parallela  duca-
Anhos aory vxdw Ag Ep
THE EZ. : tur B2
Ewel ¥ "P“YW 1'8 ' Nz . Itaque quoniam uni
AEZ m:pa- ;am ey E . laterumtrianguli AEZ,

mdzpwrr EZ jxnyy.
HO, mnr(d ws AH rgos' ranE ara;n A©

weo; -mez. mhnprHnA,n&HErn
,que-n;r- mapaw;qArmmv B ETwfs
qt‘areosrqvez.

nimirum 1pfi EZ, pa-

rallcla dufta eﬁ HO; erit [per2.6.] ut AH

ad HE-ita AG ad ©Z eft autem’ A H ipi A

zqualis y HE vero zqualis B, & A6 zqualis
F:ut igitur A ad B ma T ad 62"

Quaze
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Quare datis tribus rectis lineis A, B,T, quarta
proportionalis inventa elt ©Z. quod eratfa- gyirpyw aerriprmyn @ Z, omsp et miriory,

ciendum.

Pror. X1II1. ProOBL.

Duabus datis re@is lineis, mediam pro- Alo &Yucy edYein, wioko ardis)or weso-
portionalem invenire.

Int dawe dux reltz linex AB, Br: oportet
inter ipfas mediam proportionalem invenire.

Ponantur in dire-
&um, & fuper ipfa
AT defcribatur femi-
circulus AAT, duca-
turque [per 11.1.] 2
pux?&o [chl fi Ar]ad
rectos angulos BA, &
A AAT jungantur.

Quoniam 1gitur an-
gulus AAT eft in fe-
‘micirculo, is [per 31.
3.] rectus eft. & quo-
niam in triangulo reét-
angulo AAT ab an-

/'\\

EUCLIDIS ELEMENTORUM

Tesar dpa doSsran e6Sume T A, B, T, vinipmy

NPOTAZIZE 1.

wpsr.

Zraoy ai Joddey dio 63wy, ai AB, BI*
36 d% T A B, BT picle avadeyer wesorvpen.

. ///

[

A
§§<§
B r

KetcHwoney 67 50 Jeicts,
% p90dP3w JAi T AT
pixixAioy 2 A AT, €
ﬁ'x&w )m: § B m}péa
T4 AT ebJea wpos dp-
ais 9 B A, € emevxgba-
oy ai AA, AT,

Kati 6764 &9 NpascuxAied
yavia tsn v AAT,
ép31 85w, € exeier ig%e-
Yomie TpIYwIw T AAT
2 7 opYus yaviows 6753

gulo refto ad bafim perpendicularis duta eft %4 Biow x4%1ns ;;'an.vi AB° 1 ABaga T 7 fBan
o5 TpunpaTer T AB, BT pio avdleytr isw.

aB; erit [ per cor.8.6.]

AB media propor-

tionalis inter fegmenta baﬁ_s AB, BT.
Duabus igitur datis rectis lineis AB, BT,

media proportionalis inventa eft a B.

erat faciendum.

Pror. XIV. ProsL.

L]

Adodpa JoSerdr b3 ey T A B, BT, pim arde

quod  Aeyer ewewrien.) 1 AB. omip €des woiqazy.

[IPOTAZIS /.

Parallelogrammoram zqualium & unum Tor oy = xad wiar we iolw

i;évrm ya-

angulum uni zqualem habentiom re-
ciproce proportionalia {unt latera, quz
circum zquales angulos: & quorum
parallelogrammorum unum angulum
uni 2qualem habentium reciproce pro-
portionalia funt latera, qu circam ag-
quales angulos,illa inter ?efunt axqualia,

Viay @PEMM)eduugn dnmeanduy o
aadpaly of T4 TAS 10ws Yarias: ¥, @y w2~
exMIAIeLupsr, My pig tolw i)énm
voviay, aynAsAn Ny o wAwpy @ mﬁ
Tas lows yavias, iow ity Sadira.

SInt zquali .par‘allelogiramma AB, BT, &
quales habenta angulos ad B, & ponan-
wr in direftum AB, BE, )
crcgf [per 14.1.] & 1n di-
fium erunt ZB, BH:
dico parall¢logrammorum
AB, BT latera, qua funt

Ez'm i @DaRMnAieaupa s AB, BT, ious

 fxgorme WS We9S T B yonia;, € xecYwony
ex wldegai AB, BE, éx
s0deions dpas el X, ai ZB,
BH* Mywn T AB,BT ar-

masaIncy of @Kpati, ai

e 2 A

4
1

circa zquales angulos, efle  E- ¥ wEi wis laas ywnics, To%-
reciproce proportionalia ; B B ewin e a1 ABAPS
hoc eft utaB ad BRin2 BE &rws 9 HB sxeos ™y BZ.
eflc HB ad BZ. (S saa
Compleatur enim pa- o - 2
rallelogrammum ZE. \ ZE M”y U
E: quoniam parallelo- Exei 2 iy g1 ® AB
grammum AB zquale eft r- 'H ©PARNASge ey T8 BT

paralielogrammo BF, cft

awem ZE paralllogrammum aliud: erit [per
3 s)ut ABad ZE ita BF ad ZE, ﬁ:d[[pet
1.6. ] ut AB quidem ad ZE ita eft aB ad
BE, ut autema BT ad ZE ita HB ad BZ:
erit 1gitur ‘[ per 11 5.] ut a-B ad B K. ita

DOIRNNeyedpepacs , AR
J6 nm ZE® isw aga o T ABagds nZE éras
BB 2¢is DZE. &\ as 1 wABagis » ZE
¥tas 4 ABgos T BE,os J nBEwgis B ZE Srws
A HEagos TBZ° X s dpsy ABmeos T BE dros 9
HB
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HBwess ThIBZ. T dpa AB, BT ogirdeyeip-
pay drmmsmr ooy ai wALeey, & wE: w5 bwes
yevics.

A A A A dy drameanbiTwon of wapaiai wE
T mss Yomats, % 65w 05,0 A Baess 7w BE STws
#HBweds 318 BZ' Aiywon ioov em m AB aee
e MaNygappar 700 BT @0g rAoec upusv.

E®e: pp €5 &5 1 AB @eos + BE S7ws o H B wpos
FBZ, &M a5 (0§ AB mpos T BE Etws mAB
‘ohgMnrsgeapupr xpis B Z E aDaMnMipgap-

hov,: a5 8% % HB wpos T4i BZ d1ews 7 BT @%’A-
RaMgauper wps B ZE € “;‘., deg 7 ABwpos
PZEETWS T BI webo; TZE ioov apxess w AB
QP MANigeappsr 70 BT @paMnoypdppcs.

Tow apg iawy | X pios pic irlw sproy ya-

e @%}h\kq?\cggémwv artimep Juaw ai wAG-

o, i TE g bmis Yomios® Key @ TRARNNe
pedjpay, pias pud icko €xovrar yaviar, dynme
e ai GApai, ai wEL s ides Yavics, iows
o Cneva. §my dadafay. .. Lo
MPOTAZIZ «.
Tar iowr ¥, play g ioko Ddrray yoviay mes-
Lyl dymmemadao o TASesl, o BB
. qms lous Yorias xaf OV, ey i iolw

- L ) o .
L kxbrey yaiiay, emmmSeoy o *Ad-

‘o, o @l s ioms yavias, i il
caura. ;. :
e ) -
YA Erwim reiyavata ABT, A A E, piar wict iony
fxorme yaviar, i 'z BAT 70 w0 A A E°
MywinT ABT,AAE reryavay arnmemJaow ai
AP, i wE, Tois irots Ywnisg, TETSH oM EW
o5 T Amxpos T AA Sros 0 E A7pos Tla A B,
© Kedo Pastem solewsdray T TATHAA GT
Weas oz i3 ngy 1

12¢
HBad BZ ergo parallelogrammorum ‘A B, Br
latera, quz circom zquales angulos, funt reci-
proce proportionalia. o
S1nT autem latera, que circum zquales an-
gulos, reciproce proportionalia; fitque ut A B
ad BE ita HB ad BZ : dico parallelogram-
mum AB cfle zquale parallelogrammo BT.

Quoniam enim eft ut AB ad BE ita HB
ad BZ, ut autem AB ad BE ita [per 1.6.]
A B parallclogrammum ad parallelogrammum ZE
& ut HB ad BZ ita BT parallelogrammum ad
parallelogrammum ZE; erit [per 11.5.] utAB
ad ZE ia Br ad ZE: zquale 1gitur eft [per o.
5.] AB parallelogrammum parallelogrammo Br.

Ergo parallelogrammorum zqualium & unum
angulum uni zqualem habentium reciproce pro-
portionalia funt latera, quz circum zqualesan-
gulos : & quorum parallelogrammorum unum
angulum uni zqualem habentium reciproce pro-
portionalia funt latera, qua circum zquales an-
gulos, illa inter fe funt &qualia. quod erat de-
mon{trandunm. :

‘Pror. XV: THEOR,

’
Triangulorun &qualium & unum angu-
Jum uni zqualem habentium reciproce
* proportipnalia funt Jatera, quz circum
+ zquales‘angulos: ‘& quoruny triangu-
loram- unum angulym uni zqualem
habentium reciproce proportionalia
funt latera, quz circum zquales angu-

los, illd- intér fe fant zqualia.
Slnt zqualia- triangola ABT, AAE, unpm
angulum uni xqualem habentid, angulum
fcilicet BAT angulo &AE: dico triangulo-
rum ABT,AAE latera, qnz circum &quales an-
gulos , effe reciproce proportionalia, hoc eft

ut TA ad Aa gtacflé BA ad AB.

Ponantur enim 'ita ut in directum fic r-A jpfi
Aa: ergo [perig.r.]

EA 15 AB Xaf 69 B eserissererevesemmennnn A & BA 1pfi AB in die

(fogﬁ;, BA. :ﬁft:r: erit.. & junga-

\ A 4 N \ ‘ . .o = -

Exes ouw i) i3 7 Quoniam igitur tri-

ABT rpiyavr Tw AAE angulum ABT zquale

Peryame,d e 1 ABA® eft triangulo AA g, eft
w 5,00t

& agg s [ A Brgi-
Yavor xpos 7 B A A 7pi-
yorwirws 7 A AE 7¢i-
Yarw wgss BAA. @ T

os 3o n T AB apos

BAA Stws n T A apos 7o A A, ws Jé » EAA
gy wpos ™ BAA Frovs § EA wpos Tl AB
X &5 apa 1 T A rpos 7o A A ¥rws NE A mrpos i
AB* T ABT, A AE recydvan dpa drnmimsyuaw
ai Wlpa'y ai wEi ms iras ywrics.

AAAA Oy arnmamSirace ai TALeai Tay
ABI:»AAE'rwérm, @:';a ws 4T A w pos L2
AdEras EA wpis o AB Myw iniow ici
ABT Terywror T A AE Tepyire.

autem alind triangu-
lum ABA; erit [per
~.5.] ut T AB triangu-
lum ad triangulum BAS
1ma triangulum AA R
ad triangulum BAA.
fed [per 1. 6] ut triangulum quidem rAB ad
B A A triangulum ita I' A ad A A, ut autem trian-
gulumEAaad ipflumBAAiaEA2d AB: erit
igitur [per1t.s.JTAad Aaut EAad AB: quare
triangulorum ABT, AAE latera, quz circum
zquales angulos, funt reciproce proportionalia.
S 1~ T autem latera triangulorum ABT, AAE
reciproce proportionalia; & fit ut TA ad As
ita EA ad AB: dico tnangulum ABT triangu-

lo A aE efic zquale.
: S Junéta

E
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" Jun&a enim rurfos BA, quoniam ut T A ad

- AA itacftEAad AB’ yrantemrAad Aa 1t

[per 1. 6.] ABT trian-

gulum ad triangulum B

BAs, &ut EAad AB

ita triangulum EA & ad

BAa triangulum: erit

[per 11.5.]) ut ABT

triangulum ad triangu-

lum BAA ita triangu-

lum EA & ad BAA tri-

angulum : utrumque

igitur  triangulorum

ABT, AAE ad triangu- T

Ium BAA eandem ha-

bet rationem; ac propterea [fer 9. 5.] aquale

eft ABr triangulum triangulo EAA,

Aqualium 1gitur & unum angulum uni -

qualem habentium triangalorum reciproce pro-

portionalia funt latera, qux circum zquales an-

Fulos: & quorum triangulorum unum angu-
um uni zqualem habentium reciproce profortio.
nalia funt latera, qu circum zquales angulos, illa
inter fe funt zq‘uglif. quod erat demonftrandum.

Pror. XVL TuEOR. -

Si quatuor re&tz. linex proportionales

. fuerint, reGangulum fub. extremis

com grehenfum :&quale eft reGtangulo

uod fub mediis' comprehenditur : &

re ulum fub extremis compre-

henfum zquale fuerit ei quod fub me-

- diis comprehenditur, quatuor ‘reGe
lineee proportionales eruat.

Slnt quatitor recte linex proportionales A B,
J 14, EZ; utquidem'ABad raijta Ead Z:
dico rectangulum comprehenfum fub reétis li-
neis AB,Z zquale efle ei quod fubipfis T 4,
‘B comprehenditur. : i

Ducantur enim [per 11.1.] A punctis A,T

ipfis AB, TA ad
rectos

EUCLIDIS ELEMENTORUM

Em(dyScims o3 widy  BA, s7et tsw a5 %
T A wpos wld AA Sras 1EA wpos T AB, al\
ws S nTA pos
A A Stas ® ABT 1e/-
yanoy 7gos B A A agi-
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7l AB d1ws ™ EA N
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BAABTws PEAATp-

E yovw #pos T B AN
: txcmpoy dfc Ty ABT,
AAE7pss » BAA ¥ aomy txe Mgor' o dga
¢35 » ABT 7gfyavy 7o E A A Te5yave,
~ ¥ v Y ’ ~ »

Tov dpa irow xai piar it icko sxorvey yo-
vicy vevyiver arnmexoydenw ai wAlpai, @i e
eAmisioas yovings  xai oy, piay pud ivles diin
Taw yaviay, verysvay civmvrév%m ai ;ﬂ\éﬂ'pa).
i WRes TS irag Yoo, Creas iza Ho. - oYep

éda dafau.

MPOTAZIZE w5
Edy Thostpes €038 drdoyer dor, 10 "xm ¥
" Hxpar wEaexbusor Gdoydvior ioor it =
am P picwy 'ﬁa;@,wﬂlq spdoryanip: x4
& 73 "t F dxpoy n&e;épmov opJoyiériov
loor ¥ % "z T pebowr aEeeyordoss 6pdo-
 oyarin, of Tompes ety ardoyor toor?).

EZraa'ar nosaps Weu ai AB, TAE,Z
drdAoym, s n AB wpis Tho T A ras o B
wobs Tho Z* Myw on » T T A B, Z pEaxs-
Swer ipJoycovien iw b3 7@ o9 7 T B, E wEaxo-
e éffeyomico. S
Hx3oaway 99 ¥m S A, T syusiar 7s AB, T A
s 3eieys wgos ip-

angulos A ' 9us ai AH,T©
B _ >
AH, I®; pona- g = y Iswﬁwz’
turque ipfi Z z- e o teom
: e T———4 € imq AH, 77 ¢ B
qualis AH; ipfi : v L
vero B gzqualis E 4 imn T 9',, fvp=
re; & comple- Z , wT Mt wTay
anﬁuerH,Aepa. - mBH, A® m-
rallelogramma. aMnAdypappic.
Quoniam igi- - ¢ Ve

©tur. e_ﬁ ut ABad
Tra 1ta Bad z;

Kaiire sqw ws
7 AB 7ois tho

eft autem B qui-
dem zqualis T®,
&z ipfi AH ;erit
[per7.5.] utaBad raitare adan: pa-
rallelogrammorum igitur BH, A © reciproce
r;oporuonaha funt latera, qua circum zqua-

angulos. quorum autem zquiangulorum
parallelogrammorum reciproce propostionalia
funt latera, quz circum zquales angulos,

A

A TA drws n E wpis
4o Z, iy O 1 pekw
Emrle, 5diz

T AH® tw dps ais o AB mpos T T A drws 5

re mpos tho AH® T BH, A@@%‘queép-

paw apa aynmemoriney ai wAlepay, ai wEi mis

705 yoving, o d% iovyanior Aoyesp~

pav aynmsmordnny ai sadeg, o wigiwis ions

yarics

B T

~yz -ad
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Yyarias, ivdich Créive” iny dpa s mBH @har- € [per 14.6.] inter fe funt Zqualia; parallelo-

MAbygapper o A © aDanheypappw. € is Srammum igiur B H zquale eft parallelogrammo.

) Yoo e v N . .3 40.eft autem parallelogrammum BH {ub rectis Li-
x :Z' EH “\‘..’;': ::;Ei’ ‘,::»f " ';:;Zp ™ peisA B,Z comprehenfum, elt enim A H #qualis 2;
IO PAZT LD, & WSAXAON 0 Joyerion I parallelogrammum vero A © comprehenditur fub
g @ TH E* 7 dga (w0 ¥ AB,Z wEaxiudur 156 T A F, cumT © ipfi E fit zqualis : reftangu-
6peyenion icvy 463 7 B T T A, E wEiexodpw  lum igitur comprehenfum fub reétis A B, Zeft z-.
op%oy wvica, quale ei quod fub ipfis I' 4, E comprehenditur. .

AAAA Oy 5 T AB, Z wBuxsduor ip- SEDp reftangulum comprehenfum fub AB, z
yovior iow isw T3 'z T A, B wlusyopdpe ip%e fit zquale ei quod comprehenditur fub ipfis r 4,
qwniar Abym i i Tiosages 60 éiay drdNoyer ioor E: dico quatuor rectas lineas proportionales

. . . . \ \ effe, videlicetut ABad raia E ad 2.
™, a5 AB Fgos i T A dras o E wpos Tl"f Z: " Yifdem enim conftru&s, quoniam reétangu-

~ \ , R

Tow ycg avron f“”‘”‘&’“"s‘"“" §74 I LW Jum comprehenfum fub rectis AB, Z eft zquale ei
T AB, Z ioy 65170 (20 ¥ T A,E, xai #a1 # 4% quod fub rectis I a, E comprehenditur, eft au:
a0 F AB,Z #BH, ity jap MZRAH » % ;cm reéhngulutln{ BﬁH comlprczhcnfum mlt: ;?ftis
e O, T 2kp & sEe N B,Z, etenum A H eft zqualis Z; comprehenfum
@;ﬁg’fg:ge;gx ;;Z‘? B? ;; ;:i: vero .i'ub rectisT 4, E ¢ rc_éldng’dlum‘:s @, quod

< » ey , L y re ipfi E fic ®qualis: erit parallelogrammum
Kai imyoiar @pgRANNrYed s danmeiviu- BH zquale paralielogrammo a @ ; & funt zqui-
o ai wAdgal, ai Fegi nis ivag ywvies® $sv  angula. zqualiumautem & zquiangulorum pa-
fow os % AB wgis 108 T A dras § I @ wges rallelogrammorum latera, quz circum zquales
:2,) AH. im 3 9% TO 17E, 10 AR 75 Z- angulos [per 14. 6.] funt reciproce proportiona-

Y w den AB webe Tho T A Yt 5 E wohe Lid: quarc ut ABad rd itar@ad AH. zqua-
:Z\;F“ s 7 AB wgos 7l T A dres i E 78% lisantem et T@ iph E, & A H ipli Z: ut igitur

~ v Ceme v s T .. ABadra ita Ead Z.

_ Ear aga wodapes ‘"‘?““l Gadoyor war, WUFe - Ergo fi quatuor reftz linez proportiona-
F axgwr @axiduor opJoyaviov iow 63 vw 'z  les fuerint, reftangulum fub extremis compre-
7 picwy wBuxopduw opfoywricn® xai ¢ w v henfum zquale et ei quod fub mediis com-
Tiow dxgoy wEaY Uy ogduyanior iov 7 12w prehenditur: & fi retangulum fub extremis
T pioay @Baxoudye oplryonin, «i .,,'A‘,“é“. ¢, comprehenfum zquale fuerit et quod fub mediis

s et S i Y comprehenditur , quatuor reltx linex propor-
9“-‘“ dpchoyer SV, O ide )“2“ tionflcs erunt. <;uod erat demonltrandum.

3

MPOTAZIE Pror XVIL THEOR.

Edy 7¢dls eiFéey ardroyor doy, 1 "o v Si tres re@z linex proportionales fue-
dxpar TRty bpsror Spoydnor ioor i) = rint, re@angulum fub extremis com-
Sm 3 ubons wreardoe £ 6 W S ¥ prehenfum zquale eft ei quod 2 me-
” ,7? w,‘ "", o "“f' dia fit quadrato : & fi re¢tangulum fub

e '"E';“X”““' SpJoramer vy §¥ W extremis' comprehenfum zquale fue:

DM THS pEOMS TNy 1), ay TeMs Wy rit ei (L.nnod A media fit quadrato, tres

drdAroner toor?) ‘ re¢tz linex proportionales erunt, .
2 Zrame g6 si- L o | Int wes rellz li-
Sdqyavsrovay . A B A T v .+J nexz proportiona-
A, B, T, &s 5 A o5 my R les A, B;T, utdqul.d%qz A
Birus 7 B wees 7o T° i ad B ita Bad r: dico
s e TN retangulum  compre-
Mya on 7 20T AT henfum fub re&tis A,r -
w1 Qpor gJwydivioy zquale cffe ei quod 2
o §53 700 2010 B pioms Al ~media B fit quadrato.
o B mgay e, ' e
A AT , Ponatur ipfi B zqua-
K«A\S,a ™ Bw:q q.A. 1 lis A, P q ,
Xyemusmasn A , ' Et quoniam ut A ad
-wgos T B Sras 4B ) ~ BitaBadr, equalis
wgos ‘r{w r,ion JinB A autem eft Bipfia; erit
THA® 0 agx o5 1 A Iy utAad Bitaa adr. fi
wpes Tl B ¥ros 0 A " autem quatuor rete li-

xps Tho T, s 3 o~ nez proportionales fu-
oupss 4596 dvaoger b, B Uz T dxgan wla-  erint, rellangulum fub extremis comprehenfum

XS Sgoyainion S i3 78 G F e wit- [per 16.6.) eft zquale i quod fub medis compre.
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headitur : ergo re&angulum comprehenfum fub zouﬂp.a uﬁryam.. -n ufmr A, l'a.m &1 T
re&tis A,T zquale et ei quod comprehenditur fub  'z7 T8, . ala # 2 T B, a Tw dxu s B

rectis B,A. fed retangu-
lum comprchcnfum fub

5 uw,nnu

retlis B, a eft zquale na— A Bar B3 A m asxg
drato quod fit ex ipfa por 1 Uz 7o A, T m
etenim B cft zqualis A | zm‘m m,_
retangulum 1gnor com- I ; ver iy i T &
prchenfum fub retis A,r ’ ' : 1'0 ws B TiTeg-
elt zquale e1 quod ex Bfit - ' o,
quadsato. ' . *, AAAA Hym
S e b reftangulum com- | 1 T
prehenfum fub reflis A, T ! ‘ Vf"'A‘: lﬂ'fﬂ'
zquale fit quadraco quod e 2w 13 diys
ﬁtch dicout A ad 3 wm“'A:’P;
raeleBadr. A T BiTws 3B 75
li{dem enim con[lm r Ths T.
&is, quomam reftangu Taw ,q. w—m

rehisA, T zzuale ot qua-
drato quod fit ex B; at tum quod ﬁtcx
B cft re&znaulum quod fub iplis B,Aa co
henditur, eltenim B zqualis ﬁ A: ert

gulum comprehenfum fub rel&s A, T zquale ei
quod fub rectis B,A comprehenditur. fi autem
reftangulum fub extremis comprehenfum zquale
fuerit ei quod fub mediis comprehenditur, qua-
tuor re&z linex [ per 16.6.] proporuonales
crunt: eft igitur ut Aad Bma 4 ad . fed
B xqualis eft A: vt igitur AadB maBadT.

Si igitur tres relz proportionales fue-
rint, retangulum fub extremis comprehenfum
eft zquale e1 quod 2 media fit quadrato: & fi
reftangulum fub extremis comprehenfum zquale
fuerit ¢i quod 2 media fit quadraco, tres rectz Li-
3: roportionales erunt. quod erat demon-

Pzror. XVIIL ProsBL.

A data re®a linea re@ilineo fimile &
ﬁmﬂnapoﬁtnmre&ﬂmcnmddén-

IT data rela linea AB, dacum autem
relulineom TE: oportc:h recta linea AB
reétilineo I E imile
& fimilster pofitum
reculinenm  defcri-
bere.
Jungawraz; &
gzmz_; 1.] ad re-
lineam AB & 3
ad puntla m ipfa /
A, B angulo qu+ H
dem T xqualis an-
gulus conftirwatur

eraumrAI‘
msqru)mml,.&au)mn;lnu
mtuhA,mqunA‘awm
-ruvA,rsmmruw B A uuﬁam
fﬂﬂfﬂvwwn‘mwtum q-m*-
M‘u’»&&aamm‘ mae}uqu
wpos tho B Sres 3 A wpis o T. W di g
B1a A a5 agz 7 A %935 Tho B Evws 4 B
-tgof-r&al‘

Bvc@ rpas wdag ardroyer :.a, » @
Tow dxpuw wEaxi iy gSpyarir imy i Ti
2m o5 ,un;w'gaym.a xarn a;ir:-r  axgus
el ulvor ae&ryamv e 7 T dom W pa-
% Wicayey, @i 2gHs 63 drdroye -
. iwyp D dafac.

MNPOTAZIS a.

A 2 Jions eeias xS deFerm pga uus
Quaidy T xoy opois xupert €X)pR Ui
arayealay.

Zra 5 40 J&Se?aa’&&cq'l\l, ndi 83w
siorcappuw nCE Jady dam ris AB e~

Sahs T@ T'E uﬂv—

Vs oppcis m X,

6 pacisos Kespasrey €30~

happmasafialac

au{wx%amz.

X T % o5 TH

AB wlas xn -ns;

TEo aory % ueies

‘m; A,l’u u\p 'xp;

E

HAB, angulo 20~ & B r
tm raz angules
ABH: reliquus igi-
wr TzZa angulns [ per 32.1.] reliquo AHB
dt : ergo mquiangulum el 2T A trian-

HAB; ac propieraa [ per 4-
6.] uza:dunmzrﬁua&raad

\/

Tw Pyuulm
HAam;,-q)a.-
Taz quBd'
Azmmqu‘ZAhtnﬂaAHBm
oy wyum.as:nerwmﬂAl
-rwuu ana\q. aosva;nZArrxnb
Hnn.a;qzrrp:’nﬂ&aguvr.sna;nv
AR
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AB. WEAir, QuisETE TpeS 1 BH sudwe € wis
weds woTh orpsois wis B,H 14 400 (70 AZE
yaria iy 3 v BHO, 17 % Uzw ZAE im %
v HBO" Aoimy aga 1 ads r&Ehmiriwﬁs
70 ©isw iy” iorysvior ko 863 B Z A E veiymrey 10
HBO 1gryera” ardAoyer dpa isw as 1 Z A #pos T
HB &ras 4 ZE®pos v HO % 5 EA wpos T OB,
ey % ws n Z A wpos T HB 51 § ZT wpos T
HA%:}I‘AW,\”}!\'AB' gésipaq'zrwﬁ; T
HA drasqm T A wgos Ty AB&:}‘ZE Fpos THY
HO, X, inn EA xpos T OB, C sxes iy ésw 00
Umn I Z A yavia 71 a0 AHE, 1) w0 AZE 7
UWBHO" cAndex 4 vmIZE iATH zd AHO
#wion. 2a wairm &% ngy 110 T AE 1 'wd
ABO is‘\lvfﬂ,gnﬁg‘,ip&)rﬁ;f;rrirp‘o;r;
A lrn,n 3 #pos T E T Wpos 760 ©° iewydimoy dpas
t51 ™ A© T@ T E, x, ms wht wis ioes yawiots ocvred
wALea's ardroyw Sx6° S0y deg 85 B A © si-
Yuypapupon T T E e09vyedmu.
Aen(‘ﬁaﬁdaq;&egcssz’:f AB 10 Jodirm
soJvyegpp T E ouoiy 73 % épeoiovs xetSpoy 5030
Ypappor ara)iyesilay B A @, ia idu miyay,
ITPOTASIZ %,
Ta Suoie Teiyae aess AMAg 7 K-

aion Ady@ i5L F opardyar xadpar

Stwopoia Tesyma ™ ABT,AEZ, ixlw ¢x0r-
™ Ty A Q05 ™ B ywrias T4 wpos 7% Ey a5 5

Ty AB #p0s Tay BT 57ws 7w AE wpos 7y EZ,
5% Spideyoy evas Ty BT 79 E2Z° Nyw om B
A BT Teiywvay mpos 1 AEZ Teiyane daracora
Adyor exes ymipn BT 7pos T4y EZ.

EMQSw o3 7 BT, EZ Tejmy drdAsyw § BH,
@gs shhas ws THY BT -
apos Ty E Z drws Ty
EZ mpos 49 BH® xg§
emlwxSe nHA,
" Earet o0y Ssw w5
ABapos Ay BT 5705 9
AE xpos T EZ* ¢rai-
2a} apa tsw ws 7 AB
X pos Ty AESTws 7 BT
*ps TWEZ, e a5
% BT wpos 7oy EZ ¥t
859 n EZ xg0s Ty BH® B H r
X, dos cpasj A B pos mp
AE ¥rws 1 EZ wgos Ty BH' ¥ ABH, AEZ 704
ywvar e crnmesndeow ai whdpas, ai wli s
iows yovis. an 3%, pias i il txirvoy yorias,
crnmemdany ai wApai, ai wES s i Ywrics,
i €5 Cretra’ iy dpa isi » ABH agiyaror T
AEZ terymrn. € txeisw asy BT xgss a1 EZ
Eros ) EZ wpos T BH® taw?) 2géts ey dadAoger
4 « ’ \ \ ] [4 ’
Waw, N W ToS TRy TEATIW NEARIRIG ATY0R
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AB. rurfus, conflituaiur ad reftam lineam
BH & ad punita in ipfa B, H anguio quidem
ALE zqualis angulus BH @, angulo autem
ZAE zqualis HBO: ergo reliquus qui ad E
reliquo qui ad © eft xqualis: zqumngulum
igitur et triangulum ZA € triangulo HBO:
quare [per 4. 6.] ut Za ad AB ita ZE ad
HO & BEa ad ©B. oftenfum autem eft &
utZaad HB ia effezrad HA&ra ad AB:
& iguur {per11.5.] ut 2r ad HA ita T4
ad AB & ZE ad He, & adhuc Ra ad eB.
itaque quoniam angulus I ZA elt [per conftr.]
zqualis angulo AHB, angulus autem AZE
angulo BHO: erit tots I'ZB angulus toti
AH® zqualis. eadem ratione & r AE eft z-
qualis ipli AB®, & przterea angulus ad r
anfulo ad A zqualis, angulus vero ad E an-
gulo ad ©; aquiangulum igitur eft A® ipfi
TE, & latera circum zquales angulos habet
proporuonalia: ergo [ per 1.def. 6. ] reili-
neum A Q relilinco T E fimile erit.

A data igitur rela linca AB dato redlili-
neo TE fimile & fimiliter pofitum retilineum
A @ deleriptum eft quod erat faciendum.

Pror. XIX. THEOR.

Similia triangola inter fe funt in dupli-
cata ratione laterum homologorum.

Slm fimlia triapgula ABT, AEZ, habenua
J angulum ad B zqualem anguload B; &
fit ut AB ad BT ita AE ad EZ, i ot la-
tus Br homologum fit [ per 12. def. ¢. ] lateri
BZ: dico ABT triangulum ad triasgulvm AEZ
duplicatam rationem habere ejus quam- habet
BI ad EZ. o
Sumatur enim [per 11.6.] ipfis BI,EZ ter-
tia rogortionalis BH,
¢ fit lic

- ficut Br ad EZ
imBEZad BH: & jun-
gatur HA,

Quoniam igitur ut

ABad BT ina cft &E

A - ad EZ; erit permu-

' tando [per 16. ¢.] ut

AB ad AE ita BT ad

EZ fedutBr ad Bz

ia EZ ad BH, & igi-

tur [J:er 1. 5.] ue

, AB ad AE ia EZ ad

E z BH: quarc triangu-
lorum ABH,AEZ la.

tera, quz circum zquales angulos, reciprocg
funs proportionalia. quorum autem wiangu-
lorum, ynum angulum uni zqualem haben-
tium, fatcra, quz circum zquales angulos, re-
ciproce funt proportionalia, ea [ per 15.6. ]
inter fe funt zqualia: zquale igitur eft ABH
triangulum triangulo aAkz. & quoniam eft
ut BT ad EZ ita £Z ad BH; fi autem tres
rettz linex proportionales fint { per 10, def.

. rima ad tertiam duplicatam rationem
1 ¢ ) 3P habet
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habet ejus quam habet ad fecundam; habebit  gxyer Aéysmy forep wpos Y é‘\dm'pau‘ 3BT apa

BT ad BH duplicatam
rationem cjus quam A
habet Br ad EZ ut
autem BT ad BH ita
[per 1.6.] ABT trian-
gulum ad triangulum
ABH: ergo & ABT,
triangulumad triangu-
Jum ABH duplicatam
rationem habet ejus
quam habetBrad EZ.
eft autem AB!{ trian- \
gulum trianguloa EZ  »
zquale: & igitur [per B H r
7.5 um§ulum ABT )
ad triangulum A EZ duplicatam rationem ha-
bebit ejus quam habet BT ad EZ,

Similia igitur triangula inter fe funt in du-
plicata ratione laterum homologorum. quod
erat demonitrandum. :

Corollarium.

Ex hoc manifeftum eft, fi tres refte linex
proportionales fuerint, ut prima ad tertiam ita
efle triangulum quod fit 2 prima ad triangu-
lum 3 fecunda fimile & fimilicer defcriptum:
quoniam oftenfum eft ut r'B ad BH 1ta ABT
triangulum ad triangulum ABH, hoc eft ad
triangulum AEZ.

Pror. XX. THEOR. -
‘Similia polygona in fimilia triangula
dividuntur & numero zqualia & ho-~
mologa totis: & polygonum ad po-
lygonum duplicatam rationem habet
ejus quam latus homologum habet ad
latus homologum. o

Slm fimilia polygona ABraB,ZHO KA & fit

latus A B homologum ipfi ZH : dico polygo-
na ABrag, ZHOKA in fimilia triangula di-
vidi & numero ®qualia & homologa totis ;
& polygonum ABT AE ad polygonum ZHOK A
duplicatam rationem habgre ejus quam habet
AB ad ZH

Junganwr BE, Er,HA A .

Et quoniam fimile eft ABr AE polygonum
polygono ZHOK A ; angulus B A E angulo
HZA cft wqualis: atque elt ut BA ad AE 1ta
HZ ad ZA. quoniam igitur ABE, ZHA funt
duo triangula unum angulum uni angulo
zqualem habentia, circum zquales autem an-
gulos latera proportionalia; erit [per 6. 6.]
triangulum ABE triangulo ZH A zquiangulum ;
ergo [per 4. 6.] & fimile ; angulus igitur ABE
zqualis eft angulo ZHA, eft autem & totus
ABT angulus zqualis toti ZH e, propter fimi-
litudinem polygonorum: ergo reliquus EBr
reliquo’ AHO elt zqualis. & quoniam ob fi-
militudinem triangulorum A BE,ZHA cft ut BB
ad BAita AH ad HZ; fed & propter fimilitu-
dinem polygonorum ut AB ad Br ita ZH ad

oS iy BH dora-
diore Noyo Exes Harep o
BT wgos Ty EZ. s
&% 4 BT wpos Ty BH
rws ™ ABT Tgiyror
#pos ™ ABH teiywrcs®
% » ABT aga Tesye-
vov #gos ® ABH o
wAATIVL A €368 7=
we¢n BT wpos Ty EZ,
iy di  ABH 7eiya-
v 76 AEZ Tecyane’
xai 7 ABT dpa iy
ver Xpis 1 AEZ Mwhaowra Asyor éxaixep n BT
#pos THY EZ. :
T dgas Spoit aiyaa wess aRyAs & Madan
:\5?’;_?67@ 5 T operdywr wrlpar. omip ide
2 , :

" E Z

, Hogscpuas
Ex 8% viite Qantgor, sm naty neiis sudtiau dret-
Aoyor Giow, isw ws 7 wam w5 THY TesTiw Eras
7 2 T Wparmis Teiyany wpss m dom d drie
poti Gpesion € opsicas dacypaspSuor'- Emeimep ideim
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#pos ™ ABH 7eiymor, T87i 1 AE Z.
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HO: erit [per 22. 5.] ex 2quo ut BB ad Br
ita AH ad HO; nempe circum zquales an-
gulos BBT, AH@ latera. funt proportionalia :
®qurngulum ifitur eft [per6.6.) EBT trian-
gulum triangulo AH®, quare [perq.6.] &
fimile. cadem rauone & Bra triangulum fi-
mile eft triangulo A®K: fimilia igitur poly-
gONaABT AR, ZH@K Ain fimilia manguf:) d’x'
viduntur & numero zqualia. )

Dico & homologa totis: hoc eft, ut pro-
portionalia fint triangula , & antecedentia qui-
dem eflc ABB, EBT, ET 4, confequentia autem
ipforum ZHA, AH®, AGK; & ABrak po-
lygonum .ad polygonum ZHOXA duplicatam
rauonem habere ejus quam latug homolo-
gum habet ad homologum latus, hoc eft AB
ad ZH. ’ :

Jungantur enim AT,z e,

Et quoniam, propter fimilitedinem polygo-
norum, angulus A BT eft zqualis angulo ZH e,
atque clt ut AB ad Br ita ZH ad HO; erit
[per 6. 6.] triangulum ABT triangulo ZH O
aquiangulum: zqualis igitur eft angulus qui-
dem BAT angulo HZ@, angulus ivero: BT A

' : © ' angouloH®L pra-

. terea ‘quoniam -

- qualis eft BA Man-

- gulusanguloH2 N,
" -oftenfus autem eft
. & ABM angulus

.aqualis  angulo

ZHN; ert | pet

32.1.] &reliquus

AMBreliquoZNH

xqualis: ergo =-

quiangulum  eft

ABM triangulum

triangulo ZHN. fi.

militer oftendemus
' & triangulum BMP
triangulo HN @ zquiangulum efle ; 1gitur [per
4.6 ut AM ad MB ia eft ZN ad NH, &
ut BM ad MT ita HN ad N@: quare & ex
zquo [per 2a2. 5.] ut AM ad MT ita ZN ad
NO, fed ut AM ad Mr ja ABM.triangu-
him ad triangulum M B 1, & triangulum AMB
ad ipfum EMr, inter fe enim funt [per 1.
6.] ut bafes: & [per 12. 5.] ut unum antece-
dentium ad unum confequentium ita omnia
antecedentia ad omnia confequentia: ut igi-
tur AMB triangulum ad triangulum BMT ita
triangulum ABE ad ipfum rBE. fed ut AMB
ad BMT ita AM ad Mr; & igitar [per 11.
5] ut AM ad MT ita ABE triangulum ad
triangulum EBT. cadem ratione & ut ZN ad
N@ ita ZHA triangulum ad triangulum HA @.
atque eft ut AM ad Mr ita ZN ad N@:
ergo [ per 11.5.] ut triangulum ABE ad
triangulom BET 1 triangulum ZHA ad
HA® triangulum; & permutando [ per 16.
g.] ut ABE triangulum ad triangulum ZHA
ita trfangulum B E T ad triangulum HA 6.
fimiliter oftendemus , .junétis Ba, H Ka Eu; \
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BEC triangulum ad triangulum HA © ita effe
triangulum ET A ad triangulum A©K. & quo-
niam eft ut ABE triangulum ad triangulum
ZHA ita triangulum E BT ad triangulum AH e,
& adbucita triangulum ET A ad 1pfum A OK;
erit [per 12.5.] §: ut unum antecedentium ad
unum confequentium fic omnia antecedentiaad
- omnia confequentia : ergo ut triangulum ABE ad
triangulum ZHA '
ita ABrAE Foly-
gonum ad polygo-
num ZHOKA,
fed ABE triangu-
lum ad triangu-

caam rationem ha-
bet ¢jus quam la-
tus homologum A B
habet ad homo-
Jogum latus ZH;
fimilia enim trian-
gula funt {per 19. /

"EUCLIDIS ELEMENTORUM

7 BET Tgiyonoy @5 mHA© Terywroy S1as n
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AH®, % inET A wgos » AGK® X a5 apatr 7
wysLduwy agos &0 T cmudoaw STos ammrme i ryi-
(e wgos amarme 18 émpdua® 65w apes s  ABE
Tpiyanor wgos 70 ZH A Tpiywnm Eros 1o ABT AE
. MAUY @Oy W05 To
Z HOK A mAdya-
yv. a\a 70 ABE
Tpiyary wpos 19
ZHA deraora
Noyor ixm smwp %
A Bipihoyes EAS-
s #ges Tl Z M
opoaysy AL’
. 9ap opoia 'rfi-
yora by Hew)aours
Xigas 43 § ipadde

6.] in duplicata
ratwone . laterum ,. . Do
homologorum: ergo & ABraE polygonum
ad polygonum ZHOK A duplicatam rationem
habet ejus quam A B latus homologum habet ad
ZH homologum latus.

Similia igteur polygona in fimilia triangula
dividuntur, & numero zqualia & homologa to-
tis: & polygonum ad polygonum duplica-
tam habet rauonem ejus quam habet latus ho-
mologum :ad latus homologum. quod erat de-
monitrandum.

Corollariam 1.

Eodem modo & in fimilibus quadrilateris
oftendetur, ea efle in duplicara ratione late-
rum homologorum. oftenfum autem cft [ ad
corol. 19. 6.1] & in triangulis: quare univerfe
fimiles reCilinex figurx imnter fe funt in du-
plicata ratione homologorum laterum.

Corollarium 2.

Ect fi ipfis A B, ZH tertiam proportionalem fu-
mamus, quz fit £ ; habebit [per 10.def.5.] ABad 2
duplicatam rationem ejus quam habet AB ad ZH.
habet autem & polygonum ad polygonum, &
quadrilaterum ad quadrilaterum duplicatam ra-
tionem ejus quam latus homologum habet ad
homologum latus, hoc eft quam AB ad ZH:
atque oﬁanum eft hoc in triangulis. univerfe
igicur manifeftum eft, fi tres rettz linex pro-

rtionales fuerint, ut prima ad tertiam 1ta effe

iguram refilineam, quz fit 3 prima, ad fimi-
lem & fimiliter defcriptama fecunda.

AriTer,

Oftendemus etiam & aliter expeditius ho-
mologa eflé triangula. :

Exponantur enim rurfus polygona ABT A E,
ZHOKA, & jungantur BE, BT, HA, A©: dico
ut ABE triangulum ad wiangulum ZHA it
effe triangulum EBr ad triangulum AHG, &
twiangulum TaE ad ipfum ©KA.
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Quoniam enim fimile eft ABE triangulum
triangulo ZH A, habet A BB triangulum adZH A
per 19.6.] duplicatam rationem ejus quam ha-
t BE ad HA. eadem ratione & triangulum.
BET ad HA © triangulum duplicatam rationem
habet ejus quam BE ad HA: cft i,glitur Cper
I1.5.]J ut ABE triangulum ad triangulum ZH A
ita triangulum EBT ad AH O triangulum. rar-
- fus, quoniam fimile eft

triangulum BBT trian-

gulo AH®, habet [per

19.6.] EBT triangu-

lum ad triangulum AHO

duplicatam rationem e-

z jus quam refta linea I &

E bet ad reftam © A. ea-

dem ratione & Era

H A triangulum ad triangu-
lum A e x duplicatam
rationem habet ejus

A © K quam rsad eA: ‘et

igttur [ per x1.5.] ut
, ) triangulum EBT ad ui-
an§ulum AHO 12 ET A triangulum ad trian-
gulum Aek. oftenfum autem eft & ut EBT
triangulum ad triangulum AH @ ita triangulum
ABE ad tiangulum ZH A : ergo & ut triangu-
lum ABE ad triangulum ZHA ita triangulum
BET ad HA @ triangulum, & triangulum Er a
ad ipfum A @K : &igitur [per 12.5.] ut unum an-
tecedentium ad unum confequentium ita omnia
antecedentia ad omnia confequentia, & reliqua
ut in priori demonftratione. quod erat demon-
ftrandum. ' :

Pror. XXI. THEOR.

Quz eidem reilineo funt fimilia, & in-
ter fe funt fimilia. '

IT enim utrumque retilineorum A, B fi-
mile reilineo r: dico & retilineum A
reftilineo B fimile effe.

Quoniam enim fimile eft A retilineum recti-
lineor, & 1pfi [per 1.
def. 6.] =quiangulum
erit, & circum zquales
angulos latera habebit

" - proportionalia. rurfus,

uoniam fimile eft re-

ilineum B rectilineo I,

zquiangulum ipfi erit

- & circum zquales an-

gulos latera proportio-

nalia habebit; utrum-

que igitur rechlineo-

rum A, B ipfi T zquian-

gulum cft, & circum

Co zquales angulos latera
habet proportionalia: quare & rellilineum A
ipfi B eft [per 1.ax.] zquiangulum, lateraque
circam xquales angulos [per 11. 5.] proportio-
nalia habet; ac propterea [per 1.def. 6.{1\ ipfi
Beft fimile. quod erat demonftrandumi)
' ROP,
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Pror, XXII. THEOR.

Si quatuor rece linez proportionales
fuerint ; & rectilinea, quz ab ipfis
fiunt, fimilia & fimiliter defcripta, pro-
portionalia erunt : & fi reitilinea, qua
ab ipfis fiunt, fimilia & fimiliter de-
{cripta proportionalia fuerint; & ipfz
re&x linez proportionales erunt,

Int quatuor rectz linex proportionales A B,
S ra, EZ, He, ut AB ad Ta i EZ
ad HO ; defcribanturque ab ipfis quidem
AB, rA fimilia & fimiliter pofita relilinea
KAB, ATa, ab ipfis vero EZ, HO defcri-
# bantur retilinea fimilia & fimiliter pofita M z,
N@: dico ut K AB reftilineum ad reétilineum
ATA ita efle re&tilineum MZ ad ipfum Ne
retilineum.

Sumatur enim [per11.6.] ipfis quidem A5, TA
tertia proportionalis & ; iplis vero EZ, H © tertia
proportionalis 0. & quoniam eft utABad ra
1ta EZ ad HO, ut autem raad 2 ita He ad
O: erit ex zquo [per22.5.] ut AB ad z i
BZ ad O. fed [per 2.00r.20. 6] utABad =z
ita eft rectilineum KA B ad AT & re&ilineum,
ut autem EZ ad O -
ita reltilineum MZ
ad reétilincum Ne:
igitur [per 11. 5.] ut
KAB ad Ara i
MZadNe.

.
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HO, s d% 4T A wpos mjy = S1as 4 HO wpis mjy
0" digy dpa t5w ws 9 AB 7pos iy Z ¥7s 3 EZ
wpis Ty O AN cis L 9 AB ?'p\of wp E ?‘ms:
¥y » KAB apos
AT A, @5 30 EZ wpos
$0 &rws DMZ wpis
7 N©" a5 ¢gat 70 KAB
#¢is B AT A drws

Sep fit ut KAB
retilineum ad rei-
lineum AT A 1ta re-
&ilineum M Z ad re-
éilineum N @: dico
ut ABad ra i effe
EZ ad He.

K
/\S
A R T A

MZ 7pis » N©.
AAAA Myisw as
W KAB#gs BATA
Yrws » MZ wﬁ; ]
NO° Afyw om 5w g
1 AB wpos my T A &=

Fiat enim [per 12.
6. utaBadrain
EZad np, & defcri-
batur [per 18.6.] ab
ipfa P alterutri re- .

ilineorum MZ, N© fimile & fimiliter pofi-
tum reétilineum =P.

Quoniam igitureftutABadraita EZadmip,
& defcripta funt ab ipfis quidem AB, ra fimilia &
[imiliter pofita K AB, AT A relilinea, ab ipfis ve-
ro EZ, (P fimilia & fimiliter pofita reétilinea
MZ, = P;elt [per partprior.huj.] ut K AB ad reéti-
linewm AT A 1ta re&tilineum MZ ad ZP reci-
lineum. ponitur autem & ut re&ilineum K AB
ad relilineum AT A ita MZ re@ilineum ad re-
Silineum N 6; rectilineum igitur M Z [ per
31. 5. ] ad utrumque ipforum N @, =P and‘:n
habet rationem: ergo [ per 9. 5.7 re&ilineum
No eft ipfi ZP zquale. eft autem ipfi fimile &
fimiliter pofitum: ergo [ per lemma fequens ]
Ho eft zqualis TP, & quoniam ut AB adra
2 elt Bz ad 1P, zqualis autem r1p ipliHe;
erit[per 7. s.]Jut ABadraitakz ad He,
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Si -igitur quatuor re&z linez proportiona.
les. fuerint ; & rectilinea quz ab ipfis fiune, f-
milia & fimiliter defcripta, proportionalia erunt :
& fi reltilinea quz ab 1pfis fiunt, fimilia &
fimiliter defcripta, proportionalia fuerint; &
ipfe reftz linex proportionales erunt. quod
erat demonftrandum.

LEMMA.

At vero, fi rectilinea ®qualia & fimilia fint,
homologa ipforum latera inter fe zqualia effie
hoc modo demontftrabimus. :

Sint zqualia & fimilia reftilinea No, =P;
& fit ut ®H ad HN ita PII ad OX: dico
PN 1pfi ©H efle zqualem.

Si enim inzquales fint, una ipfarum major
ert. {it PIT major quam © H. & quoniam cft
ut PIMad NZna 6H ad HN: & permutando
erit [ per 16, );J utPITad ®©H ita 11X ad U N.
major autem NP quam HO; ergo & M=
quam HN major erit: quare [ per 20.6.] &
retilineum P = reétilineco © N eft majus: fed
& zquale, quod fieri non poteft: non eft igi-
tur 11 P inzqualis ipfi HO ; ergo zqualis. quod
erat demonftrandum.

Pror. XXIII THEOR.
Zquiangula parallelogramma inter fe ra-
tionem habent *ex lateribus compofitam.

SInt zquiangola parallelogramma AT, T'Z,
zqualem habentia BT Ao angulum angulo
ElFH: dico parallelogrammum AT ad paral-
lelogrammum r Z rationem habere compolitam
ex lateribus; hoc eft, compofitam ex ratione
quam habet Br adr H, & ex ratione quam AT
habetad r E.
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ANyE X & 5 A wpos Ty M* sigs € 4K awpos Ty
M Adyw ixe T ovyneigdpor i T ardpaw, % ewed
ésw &5 BT wpss Tip TH s7os 70 AT @pgr-
Adypapucy wpis 7o TO° GM\ sy BT wgis + [ H

Y Reclime ex laterum rationibus.

TH ita K ad A, ut
autem AT ad T E ita
Aad M.

Ponatur enim BT in diretum ipfi T'H, ergo
Rationes igitur
ipfius Kad A & A

[perig.1.]J&ar
A ®@
T T “H
E . z
ad M exdem funt

ipfir B in direCtum

erit : & compleatur

AH parallelogram-

mum, exponatur-

ue reéta linea quz-

3am K, & fiat [per

12.6.] ut BT ad

quz rationes laterum, videlicet Br ad TH &
AT ad rE fed [per g. def-6.] ratio Kad M
compofita eft ex ratione k ad A & ratione A
ad M: quare & K ad M ratonem habet ex
lateribus compofitam. & quoniam eft [per 1.6.]
ut Br ad TH ita AT parallclogrammum ad
parallelogrammum r e ; fed ut Br ad TH

T 2 ita
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ia K ad A: eritigitur [per 11.5.} & ut K ad
A.ita parallelogrammum Ar ad re parallelo-
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Hros nK wpos oy A € asdpa 0 K Zpos Ty A 5
70§ ™ AT 705 70T ©, wBAw, Emesssw ws 9 AT

grammu. mr(;n? #pis ho TE ¥rws
2303?‘:[1?2&!.1"3 A o A o 7 Fe abeimn-
im re parllelo- ‘ e ')"fd-,;qfovtwbs wrZ,
grammum ad paral- ] ol a5 AT atss
lelogrammum rz; ; TTE&7ws q A meos
utautem AT adTE g H e M % as dea
1taA adM: ut igl- r A weos Tho M Frwg
tur A adMiaerit K~ PLo ol
[ i 2 B A—— Yeapupr ngss B2
rz paraliclogram- M~ mamfggm;
mum. itague cum : E - 3 X

oftenfum fic, ut X : ,4.&: 1 K wpss Ty A
quidem ad A 1ta cfl2 47w 1 AT @DgA-

AT parallelogrammum ad parallelogrammum
r'e; ut autem A ad M ita parallelogrammumr @
ad rz parallelogrammum : erit ex zquo |per
22.5.] ut K ad M ita AT parallelogrammpm
ad iplum rZ. habet autem kK ad M rationem
ex lateribus compofitam: ergo & AT paralle-
logrammum ad parallelogrammum T Z ratio-
nem habet compofitam ex lateribus. .

Zquiangula igitur parallelogramma inter fe
rationem habent ex lateribus compofitam. quod
erat demonftrandum.

Pror. XXIV. THEOR, R

Omnis parallelogrammi circa dia-
metrum f{unt parallelogramma funt fi-
milia toti & inter fe. '

SIT parallelogrammum ABT 4, cujus dia
meter AT; circa diametrum vero AT
parallelogramma fint BH, 6k: dico parallelo-
gramma EH, €K & toti ABra & inter fe
fimilia effe.

Quoniam enim uni laterum trianguli ABT,
videlicet ipfi BT, parallela dufta eft Bz, erit
[per2.6.]JutBEadEA
1ta rz ad ZA. rur-

fus, quoniam unj la- A E

MAbygapper wpos 1 T © aPaRMnddypapior, i
0% 4 A mpos Tho MéTws B T © @DaMuAdysan-
por woss » T2 Nios apa t60 s % K wpos 7w
M Zrws » AT agRudsypappor mps » T'Z.
19 K wges 78 M Aopor Exces T ovyxeirSuey Cx riay
wALpiw” xgj 1 AT dpa 7pos m T'Z My Exe T
ovykesduor Cx T wApar.

Ta dpa iovyavis @PAMNATYpapsch 7 pos dA=-
Mihes Adgor txes T ovyneiduor Cr Ty wApar,
omsg 1'es Jesfau.

[IPOTASIZS »
Marms eBemmorgduny m €L b a)g-

psreer Q@Mn?\gygac,u,ua Yuaid ‘1
A 5 Indais.

Zrew wepaRnAsypaumu 5 ABT A, Agps
E 3«2@HAP,Q&‘JEMAFW¢MW';§,:
paice MEH, 0K Nyw omixdnpoy 7 EH, ©K
FapaRIAoy pi e Gpucicy isw oA 7% ABL A
aMAAcs, ) o

Emei 30 t¢rying & ABT @Dy piar ¥ wheln
¢ 70 BT ik 1 E Z, dvdAoyew s5w o6 #BE %5

wpos vho ZA. wEAy,
> \

terum trianguli AT A,
nempe ipfi r 4, du&a

Exe Teiyers ¥ AT A

7o EA $tws 3 TZ
B
\ : ‘ftiu,?m&g;l
&)

A
VA
eft parallela zH, ut
TZ ad ZA #a erit
AH ad HA, fed ut
TZ ad 2, ita often.
fa eft & BE ad EA:

ergo [ per 11.5.] ut

tho T A sxmg 4 ZH,
avdoger cpes isiv wis §
T Z 7pos 7 Z Adros 4
AH wpos T HA, al\
s N1 Z agis Tho ZA

v wres exIm xgy 3 BE

BE ad EA ita AH K

ad HA; componen-

doque [ ger 18. 5.]

ut BA ad AE 12 AA ad AH; & permu-
tando 16.5.Jut BA ad Aa i AR
ad AH: parallelogrammorum igiur ABra,
EH latera quz circa communem angulum
BAA proportonalia funt. & quoniam paral-

LN \ v
#pos TEA' X, s apa
... BE mpos ¥ EA Hrag
% AH7gos T H A, % morndivn dga ds § BA mges.
T ABSTwsiAA mgos T AH, £ oaMaf Gsq BA
#pos TV A A¥tos 9 AE wgosTov AH' T ABT A,
EH apa smpaRndoyegppay avdlom dow ai
wALgal ai FE; 3 xoiy yaviar T im BAA. % e
) N
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a@,mm er,-quZ ™AT, mum u&a Lz
AHZ 7am¢ -rq \zwAAl‘ " n 0¢ L HZ A n.
mAI‘A,e:@uqu‘umgsywvmrAAI‘ AHZ
quzavAAr‘ym mywmvu.eumnAAl"rg

oyawoy 1@ AHZ 'rgtyaww. .‘A]gﬁ ™ aumi J\nt@q )
ABT qtymm'ymm 3 TWAZE 'rwwm ’_!,
W a.gar. 7 ABT A wuqamnhypap,ucv myamv

m T EH wqa))q?wygzypw am)\oyav “4“ £
a;q AA arpo, -nw Ar 8m; n AH 7rpo; 'r HZ, w;

3 # AT 'arqo; mrAx'm; 1HZ wpos 'rrv ZA,ds
9 §AT wpo; 'nnI'B xm;nAZ 7rpa; 'rm z E,Gm
@sIB xeo; 'nw BA STws 4 ZE 7rpo; 'rqv EA' xah
ear« s)«x&» a5 /.«Sp 1 Ar w'go; rqv TA ¥rws ;, HZ
z'po; rquA,bs 3 7 AT w'eo; 'n;v I‘Bsrm qAZ
qrgo; -rqv ZE J)wa apes 65w a; nAT wgos Ty B
¥ras nHZ -x'pa; rquE G uqa. ABT' A, EH -
eammp,um avaiwyw c-mr ai m&pm ai wi-
ei ™5 ioss 7wm:; o;mov dpa §53 7 ABT A 7=
gmAARAdy posféyicy 74 EH angasaAeypapepsse. Aok
s 0y € BABT A mammyeuypov % T
K® man\q)\oypd-ﬁum opom “n° m'neav agd, T
EH,0K fage}mn?\aypuppm 'mA BT A Q’C},R\r
WP“H“" o;uuv m. ™ Jra tu&qpappa
o‘u.om. [J an\nAat; tow opoia” X 7 EH ezea mzqa.hlq-
Mpa.pp.w rw @K nqa}l\qhypappu afum tsw,

Hasns mmgamwpapps T @i Trv e
}argw @%}Mﬂwypa,upa Opoid 851 TO T GAch %
aRdAois. cmep d‘a dalay.

HPOTAEIE xt.. "..'l,'

Ta &9"71 w?o-yam;w Oueatoty X I e
H%rn ioor 7 ao s auqmmeuq.

Ez-m n 1S doS eu}zryeap[.m, @ dd 3(“‘”

wmo“{,n ABI‘,agmv,-nA dé

/Au ABT oyam, TW 3
3

Awwnaynwsmoﬁ_(

Na v,GeC)\mSa ip
oDy /.,é\o fﬂ' Br Tw
A BT Tecywne oo wa-
pa}MAcJ}appm  BE,
o4 Js My ETdd A
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lela eft HZ 1p[' AT, angulus quidem AHZ
lj per 29.1. ] eft aequahs angulo AAT, angu-
us vero HZA zqualis angulo ara, ‘& an-
gulus AAT communis eft ducbus tnanguls
AAT, AHZ; erit igitur triangulum AAT trie
angulo AHZ zquiangulum. cadem ratione &
triangulum A BT zquiangulam eft triangulo
AZE; totum igitur parallelogrammum ABra
para.llelo rammo EH eft zquiangulum: ergo
[per4-6.] ut Aa ad AT 112 AH ad HZ. ut
autem AT ad TA ita HZ ad ZA, & ut AT
ad reira AZ ad ZE; & przterea ut r's ad
BA 1ta ZE ad EA: itaque quoniam oftenfum
eft ut AT ad TA ita elle HZ ad Z A, ut au-
tem AT ad I'B ita AZ ad ZE; erit ex zquo
[per 22.5.] ut Ar ad T'B ita HZ ad ZE:
ergo parallelogrammorum ABra, ex propor-
tionalia funt latera, quaz circum zquales an.
gulos; ac propterea [ per 1. def 6.] paralle-
logrammum ABTA parallelogrammo EH eft
fimile. cadem ratione & parallelogrammum
ABT A fimile eft parallelogrammo k@ : utrum.
que igitar ipforum EH, @K parallelogrammo-
rum parallclogrammo ABra eft fimle. qua
autem eidem rectilineo funt fimilia [per 21. 6.
& inter f€ funt fimilia: parallelogrammum igi-
tur EH fimile eft parallelogrammo o k.

Quare omnis parallelogrammi quz circa dia-
metrum funt parallelogramma & tori & inter
fe funt fimilia. quod erat demonftrandum.

Prop, XX V. ProsiL,
Dito rectilineo fimile, & alteri dato z
-~ quale. idem conftituere.

S IT datum quidem reétilineur, cui oportet
fimile con,lhtucrc, ABT; cul autem zquale,

1dem ionl ituere.
Applicetur enim(per
44.& 45.1 ]adrecgem
quidem lineam BT tri-
angulo ABT. zquale.
parallelogrammum BE;
ad reétam vero R

iawy W’-NMW"I“

applicetur parallelo-

fita: oportet ipl ABT
A
/ \_\B

fimile, & ipfi & zquale
E

pav nCMor 'yuma -rn
wzrs 5t i
vn rBA° e 00 Setcng
apa 5wy p50 BT ™
rz, 5ds Aa-n;zM.
ewcpSur BT, TZ
pm,am)\mv % He,
€ arrperpdPdw xS HO 7is ABT o,uamu)
o,ma; xeySvor 7 K H @, '
Kmsvmmu; ’IBF'GS'M' Heﬁwsﬁﬂe
wgo; -rqr rz, w.v ds 'rgm' 00 3éicy drdroyor ciaw,
mafﬂﬂm g3 T ryrlwxrura)mrq:

H

ﬁrammum I M zqua-
e ipfi A in angulo
ZrE, qui IBA an-
sulo eft zqualis: in

iretum  igitur  eft

[per 14. 1.] Br 1phi

K

© Tz, & AEipfi EM,
famaturque [pern3.6.]
inter ipfas BT, r Z media proportionalis H©,
abiplaHe defcribatur [per 18.6. rectilineum
K H © fimile & fimiliter pofitum reclilineo ABT.
Et quoniam eft ut Br ad HO ita H@ ad
Iz, fi autem tres refte linee proportionales

fint, ut prima ad tertiam ita [per 2. cor. 20. 6.3
T3 eft
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eft figura reflilinea quz fit A prima ad fi- agams edos xgos » S dmpas w0 oposey @

milem & fimiliter defcripam 2 fecunda:
eric igitar ut BT ad '

spaius dwarypaisduer® éw aga ws 3 BT wgos

sy T Z gTws 7 ABT

fufniuac? Bt:iat:niga:ﬁ‘; Tgiywm 7gec m KHe,
xkH e, fed [per 1.6.] A an\a % s 4 BT agos
ut Br ad T'Z 1ta pa- _ A TI'z 8,705'1!823?-
rallclogrammctllm BE pc\n)l\qhygappgy mos
ad EZ parallelogtam- R EZ mapaRyArypap-
mum: & igitr ut z T B por' % s a7 ABT
triangulum ABT ad TeLyonn mees nKHO
tnangulun;ul:l HO 1ta TRy STos » BE
BE par P"t;irm- X A TAPAAAIACY pat poson
mum ad elo- M K Wy

grammum EZ: quare g;‘a” Ef ’;em
permutando [per 16. o de "H‘“Asr May
5.] ut ABT triange- fa o5 v AN Tery@-
Jum ad parallelogram- ~ yor ag0s 70 B E mupare
mum BE it trian- H < AAoypapucy STws 1o

gulum XH®© ad EZ ‘ .
parallelogrammum. eft autem [per conftr.] trian-
gulum ABT zquale parallelogrammo BE: -
quale igitur eft & KH 6 triangulum parallelo-
grammo E Z. fed E Z parallelogrammum zquale
eft reflilineo A: ergo & triangulum K He ipfi
a cft zquale. eft autem [per conftr.] KH® fi-
mile triangulo ABT. ) )
Dato igitur re&ilinco ABT fimile, & alteri
dato zquale idem conftitutum eft KHO. quod

- erat faciendum.

Pror. XXVI THEOR.

Si 2 parallelogrammo parallelogrammum
aul;'eratur, fimile toti & fimiliter po-
fitum, communem cam ipfo angulum
habens; circa eandem diametrum eft
cum toto. S

A Farallclogrammo enim ABra paralle-
. ogrammum AEZH auferatur, fimile
1pfi ABra & fimili-

ter pofitum, commu-
nemque cum ipfo an-
gulum habens aAB : di-

KHO teiyavey webs
76 EZ @DgMuayeaupum, iy 3 7o ABT Te4-
yamoy 74 BE Pappcs’ ior dget xati TD
K HO Tefiyanor 7o EZ waga\yAsygaup. dd
To E Z aDgMNAYeaupur T4 A t5wicw" xati TO
KH® apa 700 A ssw iow. €1 % 70 KHO %ai 706
ABT B'pom. i
To dga JoJirn evy pdupm 7 ABT ouoior,

xai aio 1o JoJirm i T8 abTe RWiswmy TS

- KHO, omyp et mijony.

[TPOTAZSIS x5

Edy 3m aDaMnAgy e pud xaesMAS)ea i

oy aayped, Gpoir T B SAw G opoiws

x& paror, xonleo Jwviay €)or Ay wEL TH
awtls 2 g uemein 617 g,

AI_I O jap wapaRroypduus T8 ABT A -

paRnAsypapuoy aPaymdw o AEZH,
omoiy 70 ABT A xgj
opcics xsuducy, xomlw
yavias txo0 and tho

A

co parallelogrammum
ABT A circa candem
cfle ugliametrum cum
parallelogrammo AEZH,

Non ggm , fed, fi
fieri g_oteﬁ, fic" ipfo-
rum diameter AQT,
ducaturque per © al-

(z0 AAB® Aiyw om
=t b aurls Djgus-
2¢ir i3 ABLA 7
AEZH.

My 93, al’ ¢ Juva-
Y tsw aurer 9 Alg-
puareos 1 AOT, %, xHv

terutri ipfarum A4,
BI parallela @K,
Quoniam igitur circa eandem diametrum eft
ABT A parallelogrammum cum parallelogrammo
KH, erit [per 24. 6.] parallelogrammum ABra
parallelogrammo kH fimile: ergo [per 1.def6.] ut
aAad ABitaHA ad AK. autem & propter
fimilitudinem parallelogrammorum ABra, EH,
ut AA ad AB ita HA ad AE: & igitur [per
11.5.JutHA ad AR ita HA ad AK: & promnde
HA ad utramque ipfarum AK, A E eandem ra-

T oggemmaTAAa,
BT mmegAhos 9 © K.

- Emel 5y w6 i Agperety 3 B ABT A 768

KH, duoiy i3 ABT AT KH® &5 deg o %
AA we9s T AB ¥res 4 HA atys 7l AK. €
ds € 2)g 8 poiirrs ¥ ABT A, EHas # AA
*ess T AB ¥1as n HA @ess TLo AE® xgy ws
desn HA @ess 7l AE Srws 4 HA atos The
AK® 1 HAdgs mtes ixargar T AK, AET avne
57
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Sxn Mym® imaex tsw 1 AE TH AK, 9 ihdr-
T 10 pelors, omp isw aduam® G A
 wt tho avrkv guster w ABT A 16
KH 26 70 avtls dea &5 Dlgpusrenr 70
ABT A oDgMrAdyeappor 19 AEZH aPgA-
MAryespa. ‘

Ear dpa Do wepa Ay esmus wupanii-
ypappon e, pisv m i $r0 gy Span
xaduor, xonleo §x00 yaviaw awrd® meh Tl ave
Tiw 2gpseetr s 7w Aw. omp edes derfay.

MPOTAZIZ »L.

Ndron 7 oy Tl awtld ewYeiar mealar-
NIy TLELANAOY S paaor Rl AN TDY
Twr ddban MERNMANGYEALUbIS, 0UoI0S T
¥ Gpoins xeudros 7 Sm T npuctias dras
sgagohve, iy 'Rl ™ Jm + moties
maexCaMbpduor maeRMIAOYoasaY 5 G

poior by 7Y I ppaT.
Zre dda § AB, X nrpide dya xanin
, X wapabilordw waes vls ABsSaa
™ AA SgaRyNoypappor G 6ides wapah-
MArypapspus i T E, iy w € Spoiors xenli
100 20 B sy araypairn® AB, TETa ¥
BI® Myw om szyray ¥ waga npy A B wapabal-
AopSyion FapaRaoypeppy, % EReswray #dsn

poiais n % opeoiais Xes-
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tionem habet; erit igicur [ per 9.5.] AE ipfi
AK zqualis, minor majori, quod fieri non
poteft: non igitur circa eandem diametrum eft
A BT A parallelogrammum cum parallelogrammo
KH: igitur circa eandem diametrum erit paral-
lelogrammum ABra cum parallelogrammo
AEZH, . ‘

Si igitur A parallelogrammo parallelogram-
mum auferatur, fimile toti & fimiliter pofitum,
communem cum ipfo angulum habens; circa
eandem diametrum eft cum toto. quod erat
demonftrandum.

Pror. XXVII. THEOR.

Omnium parallelogrammorum fecundum
¢andem re&am lineam applicatoram,
& deficientium figuris parallelogram-

" mis, fimilibus & fimiliter pofitis ei quae
a dimadia defcribitur, maximum eft
quod ad dimidiam eft applicatum, fi-
mile exiftens defeGui.

SIT refta linea AB, feceturque bifariam in
r; & ad AB reftam lineam applicetur pa-
rallelogrammum A A deficiens figura parallelo-
gramma I E, fimili & fimiliter pofita ei quz
A dimidia 1pfius A B defcripta eft, hoc eft
A Br: dico onnium parallelogrammorum ad
reflain lincam - A B applicatorum, & deficien-
tium figuris parallelogrammis, fimilibus & fi-

- 7. milier pofitis ipfi T'E,
maximum effe A A, ap-

f&p’ot‘; @ I'E, pipssor
& AA, =

FapaRdaArypd s é-
i Cricdw 9 w'up:?s- AB k

pliceturenimad rectam
lincam A8 parallelo-
grammum AZ, defi-

t3Gar » AZ apar-
Andiypappuer , Lkemy
&de wapaMAoypap-
P 70 KO, dusico T

ciens figura parallelo-
gramma Ko, {imili &
fimiliter pofita1pfir g;
dico A a parallelo-
grammum parallelo-

épsoies %esuSce T T E°
diyw on palvein »
AAZ AZ

Exet 93 opaior 453 T E mtg\a»\nﬁ'ygapml
T K © FagaRnhoypapuc, mies ko avtle aa
dpargm, i e 103,10
weyeypadde ™ oppack.

Evrpe?gv tooy ‘35_;\ T Z 700 Z E, noivor atooneicd o
WK A dpa BT © 0Aw T K E ish iowv, &A=

A4 7T © T H tsiv iow, iwei X, § AT 79T B ésy
. : . ’ :

im" € 7 HT dga 723 EK Jow ich, xoirey eesoneictar
# U'Z° 0oy &pas 0 A Z 70 A M N yvispaori s ioow®
o¢x X 1 ' E waga\gAoypauuor , T87ist 7 AA,
& Az magaMaroypauus pel iy tw.

*Ecw 9'8 miAw 9 AB qusﬁau o XA 7
T, % wapaornSty » A A i\dimy éedes 'rt‘; I'M, xgj

grammo A Z majus
effe.

- Quonian enim fimile eft parallelogrammum
TE parallelogrammo K@, [ per 26. 6.] circa
camf:lm diametrum funt. ducatur eorum dia.
meter’ A B, & defcribatur figura.

Quoniam igitur [ per 43. 1.] T Z eft zquale
ipi ZE, commune apponatur K ©: totum igi-
tur I'© toti KE eft zquale. fed r @ [per 36:1.[!
eft zquale ru, quoniam’refta linea AT ip
TB eft zqualis: ergo & HI ipfi EK zquale
erit. commune apponatur T'Z: totum Igitur
AZ eft zquale gnomoni AMN; quare &TE,
hoc eft [per 36. 1.} A A parallelogrammum, pa-
rallclogrammo AZ eft majus.

Sit enim rurfus AB feéta bifariam in punéto
T, & applicatum fit A A deficiens figurarM; &

* Hic eft hujus theoremais cafus fecundus, (1%, com A A minor eft quam A T, cum primus fit ille, quando A & ma-

jor eft quam AT,) & non altera propofitionis

. tio: & ideo condulionem univesfalem b codicibus tam MSS.
quam mpreflis cafui primo faboexam ad fecundi Snem appofuimus.

rurfus
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rurfus ad reflam lineam AB applicetur paral-
Jelogrammum AE deficiens figura az, fimili
& fimiliter pofita e1

ux A dimidia AB de-
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wapalriSn wary mwapd Tho AB B AE war

paRnNypappucn ihheemm 70 B Z,3poipn € opoius

oo Tns AB, Tw I M®

{cribitur,videlicet T M:
dico parallelogram-
mum AA, quod ad

%

Ayw on pé{év sn

xespdue T 1 = s
z
\ M 2m TN AT Tan

dimidiam eft appli-
catum, majus r.ﬂje) pa-
rallddogrammo AE.

Quoniam enim fimi-
le eft & Z ipfiT M;[per
26.6.] circa eandem
funt diametrum: fit

A\

pd.CMSir T0 AA 0
AE,

E7el 90 dpaoior 843 0
AZ 7115 I'M, mgs vlw
avtho wa lgusreor
5w auTWr Agusreos

ipforum diameter E B,
& defcribatur figura. '

Et quoniam [per 36. 1.] AZ zquale cft A O,
etenim ZH ipfi H6 eft zqualis: erit AZ ipfo
EK majus. elt autem [per 43.1.] AZ zquale a A:
miajus 1giar eft & A A ipfo EX  commune ap-
-ponatur K4 : €rgo totum A Atoto A Beft majus.

Omnium igitur parallelogrammorum ad ean-
dem reftam lineam applicatorum, & deficien-
tium figuris parallelogrammis, fimilibus & fi-
militer pofitis e1 quz 2 dimidia defcribitur,
maximum eft quod ad dimidiam eft applica-
tum. quod erat demonftrandum.

Pror. XXVIIL ProsL
Ad datam re&am lineam dato rectilineo
@quale parallelogrammum applicare,
deficiens figura parallelogramma, quz
fimilis fit alteri datz: oportet autem
datum reilineum, cui zquale appli-
candum eft, non majus efle eo, quod

ad dimidiam applicatur, fimilibus exi- -

ftentibus defectibus & ejus quod ad di-

midiam & ejus cui oportet fimile de-
ficere.

SIT data quidem re&a linea AB; datum
autem reCtilineum, cui oportet zquale
ad datam ream lineam AB applicare, fit T,
non majus exdlens eo quod ad dimidiam
applicatum eft , fimilibus exiftentibus defe-
éﬁ us; cui autem oportet fimile deficere fit
a: oportet ad datam reftam lineam AB dato
relilineo r zquale parallelogrammum appli-
care, deficiens figura parallelogramma, quz fi-
milis fit ipfi A

Secetur [ per 10. 1.] AB bifariam in B, &
ab ipfa EB [per 18.6.] deferibatur fimile &
fimiliter poficum ipfi A, quod fit EBZH, &
compleatur AH parallelogrammum : itaque AH
vel zquale eft ipfiT, ve% ¢o majus, ob deter-
minationem. & ﬁguidem AH fit zquale T,
faCtum ﬂanm erit quod proponcbatur ; etenim ad
reftam lineam AB dato relilineo I zquale pa-
rallclogrammum AH applicatum eft, deficiens
figura parallelogramma Ez, ipfi & fimili. fi
autem non eft zquale, erit @ E majus quam T.

A A

r B 4 EB,% xampeyga Pl
: 70 %;I'fw.

Kay $7eiioor 851 70 AZ T A ©, s7wei Xain Z H
™MHO’ pﬁgwépa TOAZ g EK. iy J% TOAZ
Ta AA* pelor apa xai 70 AA T8 EK. xowd 5w
T0 K A* oXoy apa 70 A A 6A¥ 78 A E udloy 5w,

Narray apa T waga Ty abriy €3y waga-
Caopduwr mupaRaAoygappar, % cAecawray
€idea waparinhoypappois, opoioss T xai opatws
xespyioss 7o Doro 7S niTesnss araygaQordie, pie
MW i1 70 D00 TS AT HAS FapabAnSey. omep
e desfou. , :

. IIPOTAZIZE xn.
Maesl o MYeivmr ekiar = NF%rn e~
| yesuua looy TPAMIAGY O3t ko mapaGa
ABY, MG Hdu @RI ERLLey
- opoie S1m =) MYy N Mo Ndduero b~
+ Wgauuor, @ Ieiioor @PpCaray, un uei-
. Lov dvy ¥ Sm ? ppuceias mexGaMos
‘,&;v, opoiwy STy TET EMeiuaTos & Sm
P nouas g & @ e Gpeior MY "~
CFMIASYEHUMY. '

Ez'm 18 JoQ&mvez’/Sﬁa #AB, 7 d% JeSw
ewvggappar, & Jéiiom mmgg Thd A B mmpg~
Garety, 7 T, py pet(ov ov 8 Dm0 7 i eiots 7ot
Camordus, dpdiey orrow 7 eMapudron, o 4 dé
Spaioy STy T A° O Iy mueqt T $oSéiseew
wSeiar 74 A B 70 oSty e8Yvyespmuas Ta T oy
aFpgRaNigeappor wpabardr, eRdmr & ra-
esRoANryes gty dpits vm T A -
Terpjedo n A Bdixa xam © E oqpaéion, % dret
9‘)\‘,"’“@9“ 2 7 EB"rt::) A B'fmav .G a“uofw; Kt
oy BEBZH, ﬁ opmsEpide # AH aDgr-
M)\qulu(uv‘ 3% AHnm iooy i3 T T, welos
aura, g T sppcpo. € L0 Svimy i » AHT@
T, geyon0s v éin o FrmexSer oHgbion.) sap
wagg T8 dodtioww s0%sian i AB 7w JeSbrm
evyegppn 1@ T iy wapaRarisgapuor
AH, eRamy Y nAo;ga’.Hu‘a ‘ﬂ; EZ

:a‘uqx’? arm e A ot % 9, peliy s 73 @E 'm'); r.

(1424
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LIBER SEXTUS.

imdinw OE 10 EZ° palw ipw®, nEZET. &
I pelowiss ™ EZ v&T, e 74 umsgox) iom, Tt
J‘i:?fwm X opoiws wai= e
Puey B avm russzTe B A

KAMN. aRa » A 140
EZ isy opoior® % 1 KM
&'pa 'r(::aEZif}v 3}405:1.:;0
&v spadopes 4 10y AK 79
HE, nd8AM ™1 HZ. xg
int iy iss ® EZ mis T,
KM, ptilnaeatinEZ
TEKM peilar deg e %,
FWWHESKA, nd HZ

I41
atque et OF xzquale EZ: ergo & EZ quam
r clt majus. quo autem EZ fuperat T, ei ex-
ceffur zquale, ipfi vero
a fimile & fimiliter po-
M fitum idem [ per 25.6. ]
conftituatur KAMN. fed
A cft fimile EZ: quare
& KM ipfi £z fimile -
erit. fit igitur re@a L-
nea quidem AKX homo-
loga ipfi HE, AM vero
iplt HZ. & quoniam z-
quale eft B Z ipfis r,K M,
N erit EZ ipfo XM majus:
z major ignur eft [per r.

SAM. xS 1Hp ‘rﬁAK
imaHE, 71 Js AMim
HO, % ovumwAnpsdte n
ZHON @daMnriygau-
por o dog % opsiiy w53
M Z0 1w KM. aRa n
KM n::a EZb',uoufv'is'l'éﬁ

cor. 20. 6.} HE ipfa K A,
&HZipfa AM. ponatur
[_pcr 3-I. ] HZ zqua-

8 AK, & HO zqualis
AM, & compleatur [per
31. 1.] RHOT parallelo-
grammum : zquale igitur
elt & fimile [ per 24.6.]
201pliKM. fed KM fi-

Eoiqc_tu:.} EZ oposy s53°
w6 o avils zpa 2g-
peredr 4511 Z0 700 EZ,

milecft EZ: ergo [per 2.
6.) & 20 ipfy EZ eft fi-
mule: igitur [per 26. 6.]
circa eandem diametrum

i avray 2jgure@ 4
HIB, ngyxameyigedPiu
™ gnpa.

E#ss &y i3 653 7 E Z mis KM, W BEOTH
KM tw ior* Aoms dpa 6 T & X yva oy NMW‘(::)
7 I {ovs €53 Ky €A% iovy 451 7 OP T Z 2, xowiy
weyrxsicSw 7 PE* Aoy dpe WOB A 70 ZB iy
§s. aMa 7 ZB 70 TE esw iy, emves X, wAdlpa
AE @Adlpat TH EB éswim’ %ef ® TEdpa 79 OB
$si icer. x90oy wesoxsicda m == A dpa TS
oA TG T & X yviopeons i isw, @A\ 6 T 0 X yra-
pav Ta T iy ims® % T = dga 7a T i ioor,

Oapc o 209w apa suIsiar s AB 76 Jo-
Sévn evypappw Ta T ioy wapaRgAypappsy
aHgCiCAnmy 7 TS, i ader @pgRnAc-
Ypapupw TP E G,ua:'gv omra A, ereadnmp To R E
T4 O Z oty e, omeg édes mineey,

MPOTAZIZ x¥.
ﬂd.ey‘. T SFeiowy s0Jsiar o) J‘o‘)‘év'n eu%0~
Veguum oo TP ATV pauor mapala-
AJ!, JmpCa'.Mov ade mpa.MnAo'yeg(,uy(_a
ouviw 7 Ny, ‘

EZ‘m 3 180 d95ims e Jvia 4 A B, 70 It deIor
evyeapuper, & 04 ivor wapd 7l AB wa-
pabaréy, ToT, @7 da dusior \f:?epﬁq,.h?v, l-r‘o A
da 3% wapa i AB efsian T T suypapepes
iow wagaRaAsypapupor = apabadsiv, @ 1gdA-

oy side wagaRAoyedpps opic T A
 Terpndw q AB Jixa xam » E, xaj dvea-
0gdPS@ 3m S EB 7@ A Spsior % Spsins xeidyor

V X TI
T o
\‘ | \ Q
A E =

B eftzocum ipfoEz. fit
ipforum diameter HM B,
& tigura defcribator.

Itaque quoniam EZ eit zquale ipfis r, KM,
quorum 2 O ft zquale XM, erit reliquus Te X
gnomon zqualis reliquoT. & quontam [ per
43.1.) OP elt zquale #=, commune appo-
natur PZ: totum igitur OB toti Z B elt zquale.
fed 2B eft [ per 36. 1. zquale TE, quoniam
& latus AB zquale lateri EB: quarc & T8
ipli OB zquale eft. commune apponatur z 5 :
ergo totum T = eft zquale tou gnomoni ToX,
at Tex gnomon iplt T' oftenfus eft zqualis:
& igitur TZ ipli T zquale erit.

Ad daum igiur reftam lineam A B dato re- .
¢tilineo T zquale parallelogrammum T= ap-
plicatum eft, deficiens figura parallelogramma
P = ipfi A fimili, quoniam & P % fimul¢ eft ipli
oz. quod erat faciendum.

-

Pror. XXIX., PROBL.

Ad datam re&am lineam dato re@ilineo
@quale parallelogrammum applicare,
excedens figura parallelogramma, quz
fimilis fit alter1 datz,

IT data refta linea AB, datum vero re-
&ilineum, cui oportet zquale ad ipfam
AB applicare, fit T'; cui autem - oportet fi-
mile excedere, fit &: iraque oportet ad AB
re(tam lincam .dato reltilineo T ale pa-
rallelogrammum applicare, excedens figura pa-

rallelogramma f{iouli 1pa. -
Secctur [per 9. 1.] AB bifariam 1 B, atque
[per 18. 6.] 2 reta EB ipfi A fimile & fimibiter
U pofitum
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pofitum parallelogrammum defcribatur B A, &
utrifque quidem EA, T' zquale, ipfi vero A
fimile & fimiliter
" pofitum [ per 25.

EUCLIDIS ELEMENTORUM

wegaRAsygappor 1o E A, € owwapQovipcs 139
mis EA, T ivor, 745 A cpasior vay opasicas Xl Lo
' T AT s~

setTw T2 HO®

6.] idem conttitua- X o o oior S b
tr HO : fimile T [paior apa ez
igitur eft Ho ipli n HO 7w EA.
E A fitque X© gpo)\g'y@ J
quidem latus ho- z A f5wn KO
mologum lateri ZA; ™ ZA, 5%
KA vero ipfi oy 'KH 5 ZE. %

quoniam paral- arei wiilivs
lelogrammum HO H $ g“;’g %‘:“
majus eft iplo B 4, A E ¥+ \Up i E4,
erit recta lincax @ — 0 pEay agx
major quam Z A, & / / M/ toixai o G0
KH major quam ZE, ; I | KOF ZA,
producantur Z A, N il dKHSZE,

LE, & ipfi quidem K@ [per 3.1.] zqualis fit
Z AM, ipfi vero KH zquahs ZEN, & compleatur
MN parallelogrammum: ergo M N zquale et &
fimile ipli HO. fed HO eft fimile EA: & MN
igitar F;.)er 21. 6.7 ipli EA fimile erit; ac
propterea [per 26. 6.] circa candem diametrum
eft EAcum ipfo MN. ducatur ipforum diame-
ter Z 2, & figura defcribatur.

Itaque quoniam H® ipfis EA, T eft zquale,
fed & B © zquale MN; erit & MN zquale ipfis
EA,r. commune auferatur EA: reliquus igi-
tur ¥X¢@ gnomon ipfi I eft zqualis. & quo-
niam E A eft zqualis E B, quale erit [per 36.1.]

& AN parallelogrammum parallelogrammo N B,

hoc eft [ per'43. 1.] ipfi A 0. commune appo-
patur EZ: totum Igitur AZ zquale eft gno-
moni ¢x¥. fed #X¥ gnomon eft zqualis r:
ergo & Az ipfi T zquale eft.

Ad datam igitur reftam lincam A B dato rei-
lineo T zquale parallelogrammum applicatum
eft Az, excedens figura parallelogramma no
ipfi o fimili, quoniam & EA fimile eft om.
- quod erat faciendum. '

" Pror. XXX, ProsL.

Datam re@am lineam terminatam fecun-
dum extremam ac mediam rationem
fecare.

IT daa reéla li-

nea terminata AB: r

cxbeerSwo ai Z A,

CrCeCRL ZE, xal 1 3 KO

im 65w 0 ZAM, ™ Jd% KH im 5 ZEN, xa)
' s [% S~

ovpmmrpacde 70 MN' To MN &a 7o HO

’ s ‘ s ~ >
fooy T € nai opcoior, aME TO HO T4 EA §5iy

opoior xai 75 MN apa 76 EA dpoidy s w8
\ » \ v ’ 7’ 2 A\ ~ N v
oy awrle apa Algusreor s TOEA T MN. xfw
o~ ' . IS ] ~

acrary A:apﬂgo; % ZZ,% xaryeypaPha o g pa.

Emi #v ooy $7i » HO mis EA, T, R 76

~ v ) AL v [od
H? T4 ,MN m:ov s:,-z‘ :,wu 'ro\MN ap«.m\; l!;A,
L soor €51, x9ivoy a{pppna%» T0 EA® Aums afa
0¥ X Yrapwr 70 T ic@ it xai ewss i 50
1 EA THEB, jooyis3 xai 70 ANTH NB, 4mar
TW AO, xewor wesaxsicdw 1o EZ* Aor dga
T0 AZ ivor i3 700 O X ¥ Yrdpoms. aMd o ¢ X ¥
yrépon 7 T ir@ 57 xai 70 AZdpa 16 T
v s ¢
iToy s5m.
\ A} ~ » A ~

Tapa 7l doJeimn apa su3siay Tho AB +55 Jom
Sirn wivypapupe 76 T isor TapaRaypappn
FagaliChn) 70 A Z, \zweoarmarides ataiy-
Aoypappm 10 1O opoies 511 Ta0 A, 476l xai 78
EA s opeior 70 OTl.  omtp idot migony.

[IPOTAZIS A
Tiw Ny % iay wemspac il dxesy 3
[l.‘a'ov Ag'yov 'n,uc?v.

A | EET@ n JeJioes ev-

oportet ipfam AB fe-
cundum exaemam ac
mediam rationcm fe-
care.
Defcribatur  enim
per 46. 1.] ex AB
quadratumBT; &[per 2z

Jeia memspac Sy
nAB Je O rp AB
cvJeiar dxpor xai piézor
Popor Tpsiy

Avapeypa@Iw sl
dm & AB mredywor

29.6.] ad Ar ipliBr
zquale parallelogram-
mum applicetur 4,

73 BT, % mpalsGrnddw
wapa: tlo AT 'rz?) BI
izoy wRpar sy papspsor

excedens figura Aa @

ipfiBr fimili.
Quadratum autem eft B I': ergo & Aa

B 2l A, Umwepbaror 94
T@A A duoiw 1% BT,

I v L Y

BI" mrpadywry aps sq

xai

Tergayavor 06 41 o
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#ai T8 AA. xakigwe fﬁviﬁﬁbi‘r;!‘A,mr}r
aPwide TeF B Aoy dgs 7o BZ Ao 7s A A
i Bow. 4500 szl ual iswyimin' F32, AAdym
drnwcomamy cp Wiy aj TELBs s Yyarion”
twass o5 # ZE o¢ds TAUE A S1os 3 A E meys
rloEB. iaqd‘iiwf)zeffmr,uimiAn, »
Ot EATAE towdps ag % ADmees The A B 5-
vms R AE 2005 tho EB. pailordi 3 AD FAF
pulay aos naix AE $EB,

Hapa ABinJeia drgor xal uiscr Aiyor iren’)
xaw 70 E, xai peilor aorys Tpoipd i 15 AE.
amep €368 Minoy.

AAAQZ
Esw 1 dodvion ewria g AB J &y vld A B
edsiar axgor xXai puiTor Aeyor musiv.
TerpurncTw 3o f AB xame 1o T,
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quadratem erit. & quoniam BF cft aquale
LA, commune auferatun I B : reliquum igirue
BZ reliquo A & cfh aymale. cft autem & ipl
#quiangulum : ergo[per 14.6.}ipforumB Z, A &
quz cicum zquales angulos funt reci-
pecce proporticnalia : us igitur XZE ad B4 ita
cit ARad EB. eftautem [per 34.1.] Z B 2qualis
AL, hoc oft iphi AB; & Ea 1pli AR: quare ut
AB at AR 12 AR ad ER fed AR major
ot quam AE: ergo AE quam EB elt major.
Rectz 1gitur linea AB feeundum extremam
ac_mediam ritionem fecla eft in E, & mmjus
ipfius fegmentum eft AR quod erat faciendum,

ALITENR,

St data relta lnea AB: oportet.ipfam A B
fecundum extremam ac mediam ratronem fecare.
Secetur enim fper 11.2} AB

B inT, ita ut re®angulum, quod

&6 T0 Uwv TAB, BT iy sivey T A
%1 SAT meaysrw, '

E®6 & 70 (7w 700 AB, BT igoy 53 700 Jom
AT i &ga ds #AB wess 7ho AT dras § AT
wess Tiy TB. napae AB axpor xgj picey Adyor
7T g X 70 L. C7ep €des mougovy.

APOTAZIS Ad.

Er mois Jp%ymfms Tery@ios, ™ Sm v i
63l yawiar "lzmrarsons ANeas ¢idvs
ioor &1 108 Yo F Tho 0p%lew yaniar wEse-

~ ~ » o~ ¢ Id [ ’
xgowr xAdupan ¢idkor, ois opodors & ouoiws
QI paLPOUEIS. '

T srw Teryrn §Jwyavior 0 A BT, ép3uy sxor

™y Uzt BAT yavics® Atyw om 1 dom vis

BT &d® imv ta mis :

21 T BA, AT adsa,

IS Gpoiois e Opaivs ‘

avaypaPordpois.

" Hyfw xaJens 1 AA.

Exra v c ipSryovice
tesp@rw v ABT, 2m

r comprehenditur fub A B, BF, =
quale fit quadrato ex AT.

Quoniam igitur reétanﬁulum quod compre-

henditur fub A B, BT zquale eft quadrato ex AT;

erit [per17.6.JutABadArita AT ad F B, ergo

[ per 3. def. 6.7 A B fecundum extremam & me-

diam rationem fecta eft. quod erat faciendum.

Pror. XXXI. THEOR.

In re@angulis triangulis, figura que fit
a latere reGtum angulum fubtendente
zqualis eft eis qua 2 lateribus reGum
angulum comprehendentibus fiunt, fi-
milibus & fimiliter defcriptis.

S I'T triangulum rectangulum A BT, redtum
habens angulum BAF: dico figuram que
fit 2 BT zqnalem cffe
¢ls quz A BA, AT
fiune, fimilibus & fi-
auliter defcrptis.

Ducatur  perpendi-
cularig A A,

Quoniam igitur in
triangulo ABT ab an-

 aeos n A gy yo- B
v J7 v BT Paow

xa 915 nx1y n A A° ™8

gulo recto qui eft Aad
- BT bafim perpendicu-
laris ducta cft AA; e-
runt [per 8. 6. ‘trian-

ABA, AAT aga @e9s
™ xadire Tesyera
cpeosd 53 Tw 7 oAw Tw ABT X aMihoss. X emed
opoir t3 ABT Tt ABA, 60 aga ws 4 T'B wgos
5%y BA #7ws 4 AB 05 T BA. X €76 204§
solieicy avaroydr sow, tsw a5 weam wges T vgitky
¥Tws 7 2m ¢ wowms £1dos o5 7 dm & ddm-
pots, 1 B'{mov X, opuaices dyerypaDopirar’ dos dge n I'B
7Ees THVB A BTws B Y ST B ados weds 1 dom
T BA, 1 opoiw € opdios avaypaQopdyor. e =
awra Oy € ws nBT #pos 7oy T A Eras 7 M 7

gula ABA,AAT, quz
funt ad perpendicula-
rem, fimilia toti ABr & inter f&. & quo-
piam fimile eft A BT triangulum triangulo
ABA, erit ut 5 ad BA ita AB ad Ba, at-
qui cum tres recte linex proportionales fint;
ut prima ad tertam nta erit [per 2. cor.20. 6.]
figura quz fit 2 prima ad fimilem & fimilicer de-
feriptama fecunda : utigitur I Bad BA jta figura
quz fir 2 I B ad fimilem & fimiliter defcriprama
B A. eadem ratione & ut BT ad I 4 12 figura quz
U2
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fitABT ad eam quz fict 2 T A: quare & ut
Br ad ipfas Ba, AT it figura quz fit 2
BT ad eas quz fiunt 3 BA, AT, fimiles & fimili-
ter defcriptas. zqualis eft autem BT ipfis Ba,
ar: ergo figura quz fit 2 BT zqualis eft eis

vz 2 BA, AT funt, fimbibus & fimiliter
gcfcriptis.

In reftangulis igitur triangulis, figura quz
fic 2 latere reCtum angulum fubtendente zqua-
lis eft eis quz 2 lateribus reftum angulum
“comprehendentibus fiunt, fimilibus & fimiliter
defcriptis. quod erat demonftrandum.

ALITER

Quoniam [per 23.6.] fimiles figurz funt in
duplicata ratione laterum homologorum; fi-
gura quz fit 2 BT ad eam quz fit 2 BA du-
plicatam rationem habebit ¢jus quam habet BT
ad BA. habet autem [per 1. cor. 20. 6.] & qua-
dratumex BT ad quadratum ex BA duplicatam
rationem ejus quam habet Brad B A: ergo [per
11.¢.] ut figura quz
fit 2 Br ad eam quz
fita B A ita quadratum
ex BT ad quadratum
ex BA. eadem ratione
& ut figura quz fit 2
Br ad eam quz fit 2
T A ita quadratum ex

BT éid'os mpos 78 33 ©T A, to5% xatk o5 o/ BT mgos
s BA, AT dras 1 Y7 7 BT €005 75 7 Som
T BAJAF, = oposas xai opavis avarypaQopSuas
imd% 9 B F BA, AT iovw apa ket 1 S 7 BT
§idos Tis Y T B A, AT 6ideas, mis opaioss 7 xai
¢ poiws draygaorduoss.

Ey apa mis ogJvyanioss Texyives, 1o Som s
Ty Gepy ywviay \Teodos aadegs 6idos iow
i5 is don T Ty ofuy Yyawiar wlxaoar -
e sideas, is opoiois T € opics avaypaPouis
vois, omep des déity.

AAAQZ,

Emei i opoict oo peme & dmdaaions Ay sicd

T opordywy wAdlgar, 7 o © BT 6dos dpa atos
7 2o 715 BA €idos deahadiora Adyor xe qmse o
BT #gos TAy BA, xet 0% xai 70 2om 7 BT mivga~
ooy mpos T das © B A TTparywror Mamdaaiova Ad-
gov i7reg 1 BT arpos 7oy BA® Xati 06 dga 7 om0 &
BT sidos 7 pos T0 2o

BA #rwsm am % BT

TEREYLOVOY T POS TO A

& BA mrpaywror. 2g

™ auTs 0N Xdi 65 TS

dm < BT €005 7pos 7o

am ST Aedos $us 19

Br ad quadratum ex B
TA; & igitur utfigura
quz fit2 Br ad cas
quz fiunt 2 BA,AT ita

r am s BT mredywroy
' #pss To am S TA mpe
PALYWIN WSS Nkl W
75 am 3 BT sidos xpos

quadratum ex B T ad
quadrata ex BA, AT,
quadratum autem ex BT zquale cft [ per475.1.]
quadratis ex BA, AT : ergo & figura que fit 2
BT eft zqualis eis quz A BA,AT fiunt, fimi-
libus & fimiliter defcriptis. quod erat demon-
{trandum.

Pror. XXXI1. THEOR.

Si duo triangula, quze duo latera duo-
> bus latcribus;’rc()lportiona.lia habent,
componantur {ecundum unum angu-
lum, itaut homologa latera ipforum
fint parallela; reliqua triangulorum
latera in dire@um fibi invicem erunt.

Int duo triangula ABr,ATE, quz duo la-
tera BA, AT duobus lateribus I 8, A E pro-
portionalia habeant, ut quidem BA ad AT ita
Ta ad AE; parallela autem fit AB ipfi AT,
& Ar ipfi AE: dico BT ipfi TE in dire-
&tum effe.
Quoniam enim AB parallela eft aT, & in
ipfas incidit refta linea AT; erunt [per 29. 1.}
anguli alterni BAT, AT A zquales inter fe. ca-

7 am T BA,AT «dy

drws T dms Tys BT TATOgywhor Tpos T dm Ty -

BA,AT mvgaywva. inv 3 7o am = BT 7redywyoy

~ S \en 4 . ¥ v (N §
wis am T BA, AT Tsrgatywyois” iooy afa € 7o am
S BT 600§ mis amo T BA, AT cid'sar, mis opolois
T gy opoins dvaypaQorduois. omeg Ede I6ifaye

-TIPOTAZIS A8, . .

Edy Vo Tetwre ouundy 1 iar Jwriar, o6
duo TAeqs Tais duot TAeupwis drdAg)or
Exormn, G Tols opoAdyys awrin wAeugss

‘ @%}MQA’“ eWays o AoiT) T 'n;'ryéva‘v.
wAdpa i eihilas loor?).

Ezjra dVo T¢iywra T ABT, ATE, mis do

“~ @Adegs ms BA, AT mjs Juai wrdgdjs

F T A, AE ardeyor O0rm, a5 09 i B A ntds

T AT dras 7ho T A ats vlo AE,

di 'rlu}'wﬁAB ™ AT, 7kt Ji AT ™MAE Myw

om 67 suJetog 5w o BT 7% T'E.

E\7m‘ 93 @DgMNAKs éswy AB T AT, xgj ois
avmis spmeriluxey sv3eics § AT, xgy SraR} yom
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yoris Tz ATE. . 7
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AT A 79 Uz BAT

o oAy apa 0z
ATEdvn T im ABT,

BAT iy ést. X940 7 pog= |
xetcFw ff \z0 AT 3

dem ratione & angulus TAE zqualis eft an-

lo Ara: quare & BAT ipfi TAE eft 2qua-
?i';. & quoniam ABT, AT E {unt duo triangula
unum angulum qui ad A uni angulo qui ad a
zqualem habenua, circum zquales autem an-
gulos latera proportionalia, {cilicet ut BA ad

dea uufa ATE, ATB \
%ys \wv BAT, ACB,
ABFI'MG;{'. m’ﬂi B
UZwoBAT,ATB,ABT

\ s~ v LAY

'Mae?mftmﬂm "gv ANV WP 4 ‘2 7
‘@i \z0 ATE,ATB dex duow igSujs iy e,
weds I i 0Seas 79 AT, X 70 w5 avTh op-
peico 728 T, 860 634w ai BT, T E, oy Frim v
w pipn xepdua, s Qslns ywvios mis o
AT E, AT B dvow 5%ods s migon® ¢x s03etos
‘dex wwn BT tATE.

" Eay dpa dbo Tesywva eundi xami piar yo-
view, mas 800 wALegs T dva mALpais drdroyer
Sxorm, dgETis dpoATyss ainﬁv wAgds %, we
eaMiNSs eirey” ai Mooy Taw ek TARA]
o 63 eo Sovmy, owsg 08 deufay.

"TIPOTAZIE Ay
B 1006 loois xoxAis of iy F aomor Adney
e To4s WuPepsioys ip av BeChxgan,
“idrm weds i xerrposs, idy T @eds TS
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s, &T8 WEIS TS xévegars ouuige pduor.
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esDypescus ai
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b T

"ru:ﬁ-u\_'aaanul‘,. t .

yawia xgos Ths 'Z@B:E O Zy ng 5 ' BAT meis
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©EZ nyia,

AT ita Ta ad 8E ; erit [per 6.6.] triangulum

ABT triangulo Ar B zquiangulum: ergo ABT

: : angulus eft zqualis

angulo ATE.  often-

fus autem eft & an-

: gulus AT A zqualis

angulo BAT: totus

igitur AT E duobus

ABT, BAT cft zqua-

lis. communis appo-

natur AT'B: ergo an-

ult ATE,AT B angu-

‘ 1S BAT, ATB, ABT

: zquales funt. fed [per

r E 32.1.] BAT, ATB,

' ABT anguli duobus

reftis funt zquales:

. & igitur anguli AT E, AT B duobus reftis 2zqua-

les erunt. itaque ad quandam reftam lineam

AT, & ad pun&um in ipfa T, duz recte -

nez BIL, T'E, non ad eafdem partes pofitx, an-

gulos qui funt deinceps AT E, AT B duobus

rectis zquales faciunt : ergo [ per 14 1. ] BT
ipfi TE in direftum erit.

Si igitur duo triangula, quz duo latera duo-
bus lateribus proportionalia habent, ita com-
ponantur fecundum unum angulum, ut ho-
mologa latera ipforum fint parallela ; reliqua
triangulorum latera in direétum {ibi invicem
erunt. quod erat demonftrandum. '

Pror XXXIIL THEOR. -

In circulis 2qualibus anguli eandem ha-
bent rationem quam circumferentiz
quibus infiftunt, five ad centra five ad
circumferentias infiftant: adhuc etiam
& fectores, quippe qui ad centra funt

conftituti,

[}

Int ®qua-

les circu-

liasr,aez,

& ad centra

quidem- ipfo-

rum H, @ {int

~ danguli BHT,

E©Z, ad cir-

cumferentias

vero anguli

" BAT, EAZ:

dico ut cir-

cumferentia

BradEZcir-

' ‘ cumferentiam

ita effe & BHI angulum ad angulum Eez, &

angulum BAT ad angulum EaZ: & adhuc
fellorem HBT ad @ EZ feltorem.

U Ponantur
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Ponantur enim circumferentiz quidem BF
zquales quotcumque deinceps I' K, K A, circum-
ferentiz vero BZ turfus zquales gquotcumque
M, MN, & jungantur HK,HA, @M, O N,

Quontam igitur circumferentiz BT, T K, K A
inter fe funt mquales, & anguli BH T, FHK,
X H A [per 27. 3.] inter fe zquales erufit : quam
multiplex igitur eft circumferentia B A circum-
ferentic Br tam multplex eft & BHA angu-
lus anguli BHT. eadem ratione & quam mul-
tiplex eft circumferentia E N circumferentiz
BZ tam multiplex & E O N angulus anguli
B0 Z & fixqualis eft B A circumferentia cir-
cumferenti® BN, & angulus BH A angulo
BON [per27. 3.] erit =qualis; & fi circumfe-
rentia BA major eft circumferentia EN, ma-
jor cniit &8 ﬂlA
angulus angulo
neg N; &‘i‘fmi-
nor,minor  qua-
tuor igitar exi-
ftentibus magni-
tudinibus, dua-
bus nimirum cir-
cumferentiis BT,
Ez & duobus
angulis BHT,
Bez, fumpa
funt  circumfe-
rentiz quidem
BIr & BHT an-
gult zque mul-
uplicia v/s. circumferentia BA & BH A angu-
luss circumferentiz vero BZ & EOZ angukli
wque multiplicia, nempe circumferentia EN &
angulus E© N. atque oftenfum eft fi circum.
ferentia BA fuperat circumferentiam EN, &
BHA angulum fuperar¢ angulum EGN; & fi
zqualis, zqualem; & f{i minor, minorem efle:
igitur { per 5. def. 5.] ut circumferentia BT ad
BZ circumferentiam ita angulus BHT ad an-
gulum E6 2 fed [per1s.5.] ut BHI an-
gulus ad angulum BeZz, it angulus BAT
ad 8AZ angulum ; uterque enim per 20.3.]
uwriufque eft duplus: & igitur ut BT cir-
cumferentia ad circumferentiam EZ ita & an-
gulus BHT ad angulum E6 2, & angulus BAT
ad EaZ angulum.

In circulis igitur ®qualibus anguli eandem
habent rationem quam circumferentiz quibus
infiftunt, five ad centra five ad circumferen-
tas infiltant. quod erat demonftrandum.

Dico infuper & ut BT circumferentia ad
circumferentiam £z ita effe feCtorem HBTI ad
©EZ feltorem. .

Jungantur enim Br,rk, & fumptis in cir-
cumferentiis BT, T K punétis 2,0, jungantur &
BZ,2r,T0,OK,

Itaque quoniam duz BH, Hr duabus T H,
HK zquales funt & angulos zquales compre-
hendunt; erit & bafis Br bafi r x zqualis:
zquale igitur eft [ per 4. 1.] & HBI wtiangu-
lum triangulo Hr K. & quoniam circumferen-
tia BT circumferentix T K eft =qualis, & re-

\
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liqua circumferentia quz complet totum circu-
lum A BT zqualis eft [per 3. ax.] relique quz
eundem circulum complet; quare [per 27. 3.]
& angulus BZT angulo I' OK eft zqualis : fi-
mile igiwr eft [per x1. def. 3.] BAT fegmentum

fegmento T O K: & funt fuper zquales rectas li-

neas BT, T K. quz -autem {uper zquales reftas
lineas funt fimilia circulorum fegmenta [ per
24. 3.] & inter fe zqualia funt: ergo fegmen-
tum BET eft zquale fegmento T oK. elt au-
tem & B HT triangulum triangulo I HK zquale:
& totus igitur fe&or HBT [per 2. ax.] toti fe-
&ori HT K =zqualis erit. eadem rauone &
HK A feftor utrivis ipfornm HKT, HIB cft
zqualis: tres igitur feltores HBT, HT K, HKA
zquales funt inter fe. fimiliter & fectores @ EZ,
. eIM, 6 MN
inter fe funt -
quales :  quam
muldplex igitur
eft BA circum-
ferentia circum-
ferentiz Br, tam
multiplex eft &
HBA fellor fe-
toris HBT. eca-
dem ratione &
quam multiplex
eft circumferen-
tia EN circum-
: ferentiz £ Z tam
multiplex elt & O EN fector feétors @R Z; &
[ex modo oftenfis] fi circumferentia B A circum-
ferentiz E N eft zqualis,& feltor HBA zqualis eft
feCtori @ EN; & fi circumferentia B A fuperat
circumferentiam E N, fuperat & HB A fetor fe-
&torem © EN ; & fi minor, minor. quatuor igi-
tur exiftentibus magnitudinibus, duabus quidem
circumferentiis BT, 8 Z , duobus vero feCtoribus
HBT,©BZ; fumpta funt circumferentiaz quidem
Br & HBT f{efloris zque multiplicia, vez. cir-
cumferentia BA & HB A fe&lor ; circumferentiz
vero EZ & felloris © E Z zque multiplicia, nem-
circumferentia EN & ©EN felor. atque
oftenfum eft fi B A circumferentia fuperat cir-
cumferentiam EN, & feltorem HBA {uperare
feCtorem @BN; & fi zqualis zqualem elle ; &
fi minor, minorem: et igitur [per 5. def. 5.] ut
BT circumferentia ad circumferentam B2 ita
fetor HBT ad @ EZ feflorem.

Corollarium.

Perfpicuum etiam eft [per 11. 5.] & ut fellor
ad feltorem it efle angulum ad angulum,

ETKAEI-
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"EUCLIDTIS

ELEMENTORUM
LIBER SEPTIMUS.

DEFINITIONES.

I, NiTas eft, fecundum quam

l , unumquodque eorum quz funt
unum dicitur.

2. Numerus autem, ex unitatibus con-

ftans maltitudo. :

3. Pars eft numerus numeri, minor

majoris, cum ‘minor metitur majorem,

4. Partes autem, quando non me-

titur.
5. Multiplex eft major minoris, quan-
do minor majorem metitur,

6. Par numerus eft qui bifariam di-
viditur, g

7. Impar vero, qui bifariam non di-
viditur: vel qui A pari numero unitate
differt.

8, Pariter par numerus eft, quem
par numerus per parem numeram me-
titur,

9. Pariter vero impar eft, quem par nu-
merus per numerum imparem metitur,
- 10. Impariter vero impar numerus eft,

quem impar numerus per numerum im-
parem metitur.

11, Primus numerus eft, quem uni-
tas fola metitur. -

12. Primi inter fe numeri funt, quos
fola unitas communis menfura metitur.

13. Compofitus numerus eft, quem
numerus aliquis metitur,
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X4 Coml:oﬁtl imter {& numeri funt,
quos numerus aliquis communis menfura
metitur,

15. Numerus numerum multiplicare
dicitur, quando quot unitates funt in
ipfo toties componitur multlphcatus, &
aliquis giguitur.

6. Quando duo numeri fefe. multi-
phcancea aliquem fecerint, qui fatts eft
planus appellatur ; latera vero ipfius nu-
meri fefe multiplicantes,

17. Quamdo auitem tres nameri fefe
multiplicantes aliquem fecerint , faGus
folidus appellatur : latera vero lpﬁns, nu-
meri fe{é multiplicantes,

8. Quadratus numerus cft zqua-
liter zqualis; vel qui fub duogums %qua-
libus numeris continetur.

19. Cubus vero, qui_zqualiter zqua-
lis zequaliter; vel qui fub tribus qua-

_libus numeris continetur.

. -20. Numeri proportionales funt, quan-
do primus fecandi & tertius quarti zque
multiplex eft, vel cadem pars, vel e=-
dem partes,

2x. Similes plani & folidi numeri fnnt,
qui latera habent proportionalia.

22, PesfoQus numerus cft, qui fuis
ipfius partibus eft sequalis.

- ProrosiTio . THROREMA.

Si duobus numeris inzqualibus expofi-
tis detratto femper minore de ma-
re, reliquus minime metiatur
,c?:de’ntem quoad affampta fuerit pur::
tas; numeri 2 principio pofiti primi
inter fe erunt.

DUobus ehim inzqualibus numeris A B,

ra derallo fmper minore de ma-
jore , reliquus minime metiatur

pmdcntcm quoad affumpta

Ae@usZeceeecseesB fuoric unitas: dico numeros AB,
'P..H.-.A .

E— ipfos A B, ¥ & unitatem folam

T A inter f& primos cfle, hoe eﬂ,

metiri.
Si enim AB, I'a nott fint primi inter fe, me-
tietur eos aliquis numerus. mcuuur, fitque ¥,
& ra quidem ipfum AB metiens relinquat fe«

ipfo minorem'zZA; AZ vero metiens AT relin-

quat feiplo. minorem Hr; & HT metiens Z A
pnitatem © A relinquat, |

Quoniam igitur numerus E ipfemra mcutnr,
r A vero metitur BZ; &EipfumBZ metitur. me-

Buclides in hoc libro literas adhibet alphabeticas pro numerorum fymbolis: Nos, alios editores fecuti, tot ad;ecm

punila, clucidandi gratia, qnot numeris jftis refpondeant.

X titar
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titur autem & totum BA : ergo & reliquum A2
metietur. fed AZ metitur AH: .

quare & E ipflum A& H metietur.
metitur autem & totum AT : er-
go & reliquum I H metietur. at
rH meuwr 20; & igitur B
ipfum Z© metietur. fed &me-
atur totum Z A ; & igitur numerus E metietur
reliquam A © unitatem, quod [per 3. def. 7.}
fieri non poteft : non igitur ipfos AB,T & me-
tictur aliquis numerus: ergo AB,T' A primi in-
ter fe funt. quod erat demonftrandum.

Pror. IL ProBL.

Duobus numeris datis non primis inter
fe, maximam eorum communem men-
furam invenire, e :

Int dati duo numeri non primi inter fe AB,
S ra, quorum minor fit ' A: oportet ipfo-
rum AB,I' A maximam communem menfuram
invenire. v

Si igitur T A metitur AB, cum etiam feipfum
metiatur , erit T A 1ngorum Ta, AB
communijs menfura.
eam maximam efle; nullus enim ma-
jor quam ra ipfum I A metietur.

Si vero T'a non metitur AB, ipforum A B,
ra detrao femper minore de majore, relin-
guetur aliquis numerus , qui metietur prace-

entem. unitas quidem non relinquetur. *fj
enim non, crunt AB, I' A primi inter {e, 1 quod
non ponitur; relinquetur igitur- quidem nu-
merus qui metietur precedentem. & Ia qui-
dem iplum A B metiens relinquat feipfo mino-
rem AE; AE vero metiens I' A relinquat feipfo
minorem I Z; T Z vero ipfum A E metiatur,
Htague quoniam I'Z ipfum ‘A E metitur, AE ve-
ro ‘ipfom a2; &rzipfum Az metictur. fed
& metitor feipfum; & igitur metictur totum
ra. atra ipfum BE metitur: '
ergo & rz metitur BR metitur
autem & EA: &igitur totum B A
metictur. fed & metitur T A @ er-
go T Z iplos AB, FA metitur ; ac -
propterea T'Z ipforum AB, T A cft .
communis menfura. dicoctiam maximam effe.
fi enim I Z non eft maxima communis menfura
ipforum AB, T 4, ipfos AB,T & metietur aliquis
numerus major ipfo I'Z. metiatur, fitque H. &
quoniam H 1pfum I & metitur; FA vero ipfum
BE: & H iplum BE metitur. metitur autem &
totum BA: & reliquum igitur A B metietur. fed
~ AE metitur AZ: ergo & H ipfum A Z metietur.

metitur autem & totum AT : quare & reliquom
rZ metictur, major minorem, quod fieri non
poteft: non igitur ipfos AB,T A numeros me-
tictur numerus aliquis major ipfo T'Z: ergo
rz eft ipforum AB, I A maxmma communis
menfura. quod crat demonitrandum.
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