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08T tot nova Geometrie Elementa, non

ita pridem in lucem emiffa, eft fortaffe

juod wiretur Tyro Mathematicus, annofa

ety § (us quibudam videntar) obflta

i _Euclidis suxéa é prelo denuo prodire :  prefertim
ocum non pauca in illis vitia detexsfie flbs viff fine,
X"qut Geometriam Elementarem. nové quadam me-
% thadb excolendam proponant. . Hi enim Lyncei Phi-
*dofophs Buclidis Definitiones parum per fpicuas, de-
“monfPrationes vix evidentes, tes omnes malo or-
'?dine. difpoficas, aliafque_mendas . innumeras, per
o\emnem antiquitatem ad fua ufque tempora latentes,

\

"Ife invenifie jattant. e
- At tantorum virorum pace audaler afero, Eu-
“clidem ab iis immerito reprehenfum effe, ejufque

. Definitiones diftinitas & claras,éprimis principus &
conceptibus naftris petiias effe ; demonfirationes Ele-
gantes e [picuas & concinnas; ratiocinands vim adeo
evidentem & mervofam, ut facile inducar credere
obfcuritatem iffam & fciolis sllss toties infimulatam,
-canfufis potius & perplexis eorum ideis, quam de-
mosftrationibus spfis imputandameffe. Et utcunque
nonnulli querantur de mali rerum difpofitione, &

.iniquo ordine,quem tenet Euclides, aliam tamen me-
thodum mags idoneam, & difcentibus faciliorem

inter omnia hoc genus firipta wvenio nullam,
: a2 ' Nun



Non meum eft hic loci bypereriticis Horum capti-
vel medsocriter verfato, flattm patebit, Calummia-
tores Los fuam. potrus ofcigantiqm monfirare, quam
veros 1) noffro euthaiz_lapfas arguere ;' ano ne hoc
quidem dscere vereer, quod.vix, & ne vix quidem
unum, aut alterum é tot novs [yflematibus snvensrs
potefty in quibus plares von fumr ljr&z:; imo fadiores
paralogsfmi, quam in*Euclidem vel fingete potuerunt.
' Poft-tot infelicer tn'Geometrid veformandd cona-
© tus, qdidam non infimt - Geometre Elementa de
- noyo_confirgere vion aufr, ipfum Enclidem omnebus
alits Elementorum Scrsptorsbus merito pretulerint,
eique’ vdenda {na’.r curas impenderunt ;- bz tamen
ipfi mefcio quibus opinionibiss duliy afas propofi-
Zionas prorfus omittunt,” aliarumaue demonftrationes
in pepus mutant.’ Inter illos eminent Facqnetus 8
Defchalles, quorum utrijue miko qusdam fato cons
igzt, ut elegantes quafdam €9 in Flementss optimo
;3: pqrgenju opqaﬁime: quaf ineptas & initilér
rejecerint, quales funt propofitiones 27, 33,29. k-
bri fexts, cum aliis nonnullss quarnm nfus fortaffe
tios latebat,  Infuper quandocungue ipfus Euchds
demonfirationes defernnt, multum in argumentands
 pectant, & 2 concinnitate Veterum recednut.

In Jibro quinto demonflrationes Eublidis in to--

sum repudiarunt, &S Proportionis definitionem akiis
Yerminis conceptam attulerunt; at quzx unam tant
tum & duabus proportionalium_[Peciebus compreln=
dit, & quantitatibus commenfurabilibus folummodo
competit : nibilominus fuas, que funt de proportione,
demonffrationes omni quantitati tam ncommenfu-
rabils qiiam commenfurabili in fequentibus libris ap-:

‘ | Dhicant.
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plwans.. Hunc tam ssrpem . s 'a'.m
Geomaire fuacile tmdwq”‘mt,‘]ﬁ?h res sm
alsir fige fersptes dr Scienttis Mtbmum bend
wesnsffent. - Foc guidem comnmuine eff its vitsum
cwm ommbw bodsernss Elementorsm Syreptoribas,
z: ngant [copulum, & at fuam.in

materia offenient: perstiam, authorent ,
suve minime calpandl imo landandA reprehendwst,

Quantsiasum risonaliuvm definitionens st
mqni mﬁ:g ?mlm ;raportzmlzm pnp:%::
sems ‘quantstatsbus omnibus tam in-

cmﬁrahlx guam commenfurabilsbus mque
convenst; & 3 qull -cetera omnes prapommakm
Mrtmm: factle confe 3:0» R
- Flupse propriesatis nﬂmtzouem in Enclide
dhfiderant Fgregts bi Geometre, atque deﬁ&um des
monfiratione [ud fupplendum fufeipiunt, - v tte-
rim caunmplan lsces. infignem eorum in Logicé pers-,
qus defnitionss nominss demonfirationems ex-.
pa&m talis enim off bes Euclidsu definitio, gqok
#llas quantitates propertionales vocat, qua conditis~
ki proper
mes iy definstione [u's allgtas obsinent. @tdmﬁm
Elementoruns autheri licebas qualibet nomina quan~
titatibms bisc vequifita habentsbus, arbitkis fuo qﬁv
gere? Licobat promlduha, fuo zgmar utstur ]wr,
oar prqwmnnale.r vocat, _
« Sed opere pretsum erit, mtl»dam, yuﬁ hanc pro~
prietatem demonfirare conantur perpendere. felts-
owem quandam uni tantum proportionalium geners;
w3, commenfurabslium, “congruentem affumunt ; 8.
exinde mulsss ambagsbus long/ique conclufronum ferie
unsver falem, quowm Euclides pofuit, proportionalsum
‘ prapmutm deducunt ; qued certe tam methods.

quam



nam argumentationss reguis [atis alienum effe vi-
itnr. Ae longe reélius fecifient, i proprictatem
unsverfalem ab. Eucltde affgnatam premo pofusfent,
& exinde particularem sllam .uns tantum prapor-
tionalium [decies congrueniem dedixsffent. Quowi-
am vero hanc re[puerunt methodum, talem demon-
[rationem ad: finem bujus prafations: attexere li-
bust. Qui Euclidem ulterius defenfum videre cu-
piunt, confulant erudstas ¥ Jummo judicia confers-
ptas Letiones Mathematscas Cl; Barovii an. 1666.

- Cum vero tamti(eometre incidst mentio, prater-
ire non poffum Elementa ab eo edita, in iﬂibm‘. -
rumgne tpfas Euclids confbrultiones & demonftra-
tiones retinety ne und quidem omufSd propoficione.
Hing oritur major in demonftrando vis, pulchrior
conftruends methodus, & ubtgue Veterum Geometra-
ram genius clarius eluceftit, quam in hbrs iffus
generis fiers folet.. Plura prateres Corollaria &
Scholia adjecit, non modo breviers fequentium de-
monftration: infervsentia, verum etsam oliis in re-
bus perutihia, I c

Nibilomsnus demonfiratjones ejus ed brevitate
laborant, tot [ymbol:s notifque implicantur, ut in
Geometrid parum ver(ato dsfficiles & obfeire fant.
Multe prZ:ﬁZimef que 1pfum Euclsdem legents per-
fhicur viderentur , Algebraici bac demonfirands
methodo tyronsbus no'do}aa & vix tntelligibiles red-
duntur, qualis eft V. G.13. primi Elementi. - De-
monftratsonum, quas in Elemento [ecundo attulet,
difficilis admodum tyronibus eft intelligentia; reétius
multo Euclides 1pfe earum evidentiam (ut inre Geo-
metricd fiers debet) o figurarum contemplatsene
petit.  Scientiarum omnium Elementa Jimplsciffima

. * methodo




methodo tradenda ne¢ [ymbolu nec nptis nec
obfcuris princspiss {Itwu:,&petz{um involvenda.
.t Ebmenta. Barovis, nimid brevitate, fi eay
gaie & Llavio traduntur, molefld prolixitate peccapt.
Sebolits enim. Commentarsifgque abundat mimis &
xxursat, Vix equidem arbitror Euclidem tam ob-
Jeurwm effe, ut tanth farragine notarum indigeat ;
nec dubito quin tyrones omnes Euclidem. ipfum, o-
" mntbus fuss Commentatoribus faciliorem inventurs
Jint. - In demonflrationsbus Geametricis ut mimia
brevitas temebras parit, fc mimia verbofiias plus
tedss & confufionss quam lucss affert. S
- " Hifce pracipue indullus rationibus, frima féx
Euclidss Elementa cum undecimo € ‘duodecimo, ex
verfione Federici Commandini i ufum Fuven-

tutis Celeberrime hujus Academie per [e edends
clravi, & cateris abftinui, tum quia bec, que jam
damaus, ad alias plerafque Math/éo:‘ partes, qua

nunc vulgo traduntur, intelligendas, [fufficiant, tum
stiam quia omnia Euclidis opera, que jam fub preld
Judant; “brevi tempore nitsdiffimis Charalleribus
Greacis @ Latinis adornate, fummique curd & fide
enendata é Theatro Sheldoniane prodibunt. .
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' dqum qasme
" td quinti Mrzpoﬁta:, JRque prima fectmde com-
menfurabilis, dico, parte.rpﬁm continzt fos
eande; bor etidm fimiles pdrm gmmt térnam
a 'cvnmere B
-'Sint A" B ¢ b quaggor quanmarcs E; pottibﬁalcs
firqué primia A equalis quibuflibet partibus fecunde’ e
fic zqualis quinque parcibuscquartis ipfivs s, dico ¢
etiam zqualem fote quinque: pazsibus quyrtis ipfins. .
Qnomiam enim'¢ft ut A ad 3162 ¢ ad O erivalernapdo
ytAadcitan ad: D, ut autem & ad 0'ita ‘58 ad 50 &
ut 58 ad §p jta 38 a éo per 15 quinti, quare ¢tiam ut
Aadc ita 33 ad jo, fed eft prima A zqualis teitiz §B.
quate per :4 quum, erit fecunda’ ¢ xqualis quarte 3o
qe.d. Umvcrf'ahtcr fic; lint A"8 ¢'p propemodales,

fitque A~ xquahs 5By, erit & zqhahs b Qlomam

QmmdlAadnutc ado,¢xxtutAad cltasad D, ut
auterh ® ad p ita per 15+ quintl, o5 ad sp, & per ean-

demeﬁ utuad .aD mhx, ad To: quare erit e A 3d
cna-hnd 23 fd eft prima’ A bequahs tertis "8,

quare per 14. quinti erit fecunda ¢ zqualis = ~D. QE.D.

ALITER
Sint A Bcp proportionales, fitque A zqualis = s;
dico fore ¢ zqualem ~o. Quoniam enim eft A xqualis

-.n, ?t;tm@ zqualis ipfi 8. Sumantur jam ipfarum A

_ & c primz fcil. & tertiz zque multiplices mA & wc,
- item o8 & np zque multiplices ipfarume & p. Cum
igitur
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igitur _quatuor 1uantita_tcs ABcp funt proportio-
nales fumpteque funt primz A &

tertiz c zque multipliccs mA mc, A 3 ¢ D
item fecundz B & quartz D alix mA B mc =D
etiam xque multiplices, per defi-

nitionem quintam Elementi quint i mA fit major
®qualis vel minor ipsd ns, erit eodem modo mc -
qualis major vel mimor ipsd oD, fed eft mA zqualis

" n8, quare erit & mc zqualis =p, ac proinde ¢ zqualis

:'-;o. Quod erat demonftrandum.







'EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER PRIM9S.

DIFFINITIONES.

Pme& cu}:snulla oft pus, vel qued magnitu-

II ;o

Lmvcueﬁ Inngxmdohtuudmhcxpom
- HL- SRR
Lmterrmm funtpun&a
; : A R
Re&ahnmdt,quz exaque &xsmaerpcmn punéhs
V.-

: mgmws eft id, quod lougxtudmem, & lautudinem :an-

.....

' VIS
' VH
Plam fuperfici® eﬁ:qua: ex sequo fuis interpc:tur lineis.
X VIIL
Planus angulusdt duirurn Titiehrumn.iri plino fefé contin-
§ &non in ditectum jaceritiuy uaaéaltenm

IX.

m&aﬁo aytemn que um continent reQz linez fuerint,

s angulus a A X.



~

; 'rc&almca, & cisculi circumferentia -

Eucripis ELEMENTORU M.
-X.

Cum vero recta linea fuper rectd lined infifbens eos, qui
deinceps funt angulos zquales inter fe fecerit, reGtus eft uter~
que qpalium angulorum : & quz infiftit linca perpen-
dxcqlans vocatur ad eam, cui infiftit. .

XL
btafi lus. -
re&o : l /
XIL
Acutus autem, qui rg&o eft minor. ..
' XIII.
Termmus eft, quod alicujus extremum eft.
' XIvV. |
Figura eft, quz aliquo, vel aliquibus terminis conmetur
XV.
Circulus eft
ferentias peumﬁﬁ"”ﬁ’&“% i pasdio s s €4
iftente omnes rect linez pertingentes funt equales.
XVL ~ )
Hoc autem pundum centrum circuli nuncupamr
XVIL

Dzameter circuli eft re¢ta qnzedam linea per centrum dnﬂ:a,

& ex uu-a&txeparteb. circumferentia circuli terminatz, quz

quidem, & bifariam circulum fecat.
XVIIL
Semicirculus eft figura, quee continetur diamesp; & ca
ex 1pfacxrcuhc1ra1mfercn%nmmapx =
XIX.

circuli.eft ﬁgm, quae. { .
continetur, \




Lirer L

XX. -
Rc&ilincx figurz funt, quee rectis continen;ur lineis. N
XXL R
Tnhterz quidem, quz tribus:’ A
XXIL
Quadritarere; quequatwor. . . -
XX 111 . ‘
Multilater vero, quz pluribus,
comprebend 5 q p s qnamqtnmor reéhs lineis
X XI V

Tnlmmum uila
wria i%uur:ll;:m %q terum eﬂ- tnanvulum, quod
X XV.

Ifo(celcs, fi VC quicrure,, quod duo tantum zquahz htcra :

- XXVI S
¥ Smlenumverocﬁr,quodm mqualmhah:tlm

v .o XXVII

Adbzc,trﬂatemrumﬁgu-
¢ Tarum, recangulum quidem
eft - quod
) tmu:xgmm,.q re&um_

A T
£

N ceice
P

XXVIIL .
Obm&ngulumeﬁ,quodobmfumhabetmgulum
XXIX.
\Awww@gnwm,mndwuuMmumﬁnmuﬁ
[ Ar» - XXX




BEucLipis ELEMENTORUM.
XXX.

 §

Qadrﬂatemrum ﬁgurarurn -
quadratum eft quod, ‘& zqun-
laterum eft, & reGangulum.. . ;. ., L

tr

- ua

XXXL

, Altera parte longior ﬁgumeﬁ:, quz re&mgula quxdem
- ®quilatera veo. non: eft .

XXXII s
Rhbombus, quz @quilaterd qmdem fed re&angula non eft.

b D X XXIEL e Wt
Rhomboxdes, quz, & op- R S I I
pofita latera, & oppofitos an~ -
’ los inter {e zquales habet,

ue’ aequxlatera elt , nedue*

r
XXXIV..
Preter has autem rchqﬁae quadnlaterz figure trapezia vo-
centur. ‘
XXX’V

Panallelz, feu @quidiftamtes. natte linee funt, quz cum

in eodem fint plano, & ex utraque parte in mﬁmtum pyodu-

cantur, i ’neutssm pastdmmter e convcnumt
POSTULAIA

I
Pof’culetur 3 quovis pun&o o, mdw pumittm ra&nn

lineam ducere.
1L

Re@am hnmmtcxﬁuna&m mobnunuum, & direGum
producere. . I.H

@_ovxs centro, & mtervaﬂo cxradum deﬁ:nbere. _' '
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-reCta liniea ificidens interiores, - -

" bus rectis minores it, re- HEREEES B

.., apgulus d re&xms, BG compreben

" L-LBER L . =

AXIOMATA

Quae eidem equalia, &mwr fe fynt, equalia.

Etfi aequahbus zqualx; m;)xlcfanuu tom funt aaqualm

Etfiab zquahbuszthalalulfemnmr, reliqua ﬁmsaqualm

Etfi qunahbus wquaha aIchmnw,m funt mqualm-
v

“Etfiab maequahbns zequalia tufemnmr, mlxqua funt in-
zqualia. . v

Et quz ep{dem duplicia fupt,. igter fe funt xqualm
Etquz ejufdem dmndl;x ﬁx‘:ltl, Imt:cr fe funt qualia.
Et qua fibi mutuo oongnZtLI:,Iimet e funt qualia.
Tomm eft fua parte xmjusI x o

Duaere&zhneefpanumnon;omprehmdvn '
XL .

Omnes mguhre&xmﬁer& a?uals funt,
Et fi in duas reans lineas

&exeadcmpartea.n osduo-

&z linex illz in infinitum - - ]
produtz, inter fe conveniunt e
exeuparte inqua funtapguli I B
duobus reéhsmmores oo s

Not. cum s awguli ad ssitn punlam exiffunt defigna-
1274 gmlxﬁt fribus literis quarwm illa que. eff ad wrtfcem

anguli jv media ponitur, N .G. is figura Prop.13. libri primi
/f: digitur angulus aBC
agulw @ reflis AB, BE contentus dicitur mgnlas ABE.

Aj PROPO-



43 Poft.

b x Poft.

¢ 15. def.

- laterum eft ABc, & comftitutum

4 Poftul. 1.
5 Prima
hujus.

\

- 2 Poftul, 3.

4 3. Pof},

¢Diffin.15.

Evucripis ELEMENTORUM

PROPOSITIOL PROBLEMA.

Super data rel2é lincd terminatd, Iriangulwm equila-

seram conflitucre. S

Sit data refta linea términata A B Oportet: ﬁ:ipervipl'a AB
triangulum zquilaterum conftituere. Centro quidem 4 inter-
vallo auten ‘A8 circulus defcribatur scp .. Et rurfus
centro B, intervalloque Ba de-
fcribatur circulus Aces, & 2 ¢
pun&o c, in quo circuli fe.in-
vicem fecant ad A B ducantar
reCtx linez ca cet. (% - D E
niam igitur A" centrum eft Cir-
culi DB, erit Ac ipfi AB ®-
qualis, ¢ rurfus quoniam B cir- )
culi ¢ AE eft centrum, erit Bc zqualis ‘84 oftenfa eftau-
tem, & ca xqualis A B. utrdque igituripfatum ca cB ipfi
‘A B eft ®qualis. Quz autem eidem funt =qualia, & inter fe
wzqualia funt.’ Ergo ca ipfi ¢B eft zqualis. tres igitur ca
AB BC inter fe {funt sequales ; ac prggterea triangulum aequi-

fuper data retta linca

terminata A B, quad fecifle oportebat.

PROP. IL PROBL.

Ad datum punttum date refla lince oqualemreliam
lineam ponere. o
Sit datum quidem pun@tum A, data verorecta linea Bc-
oportetad o punctum ipfi Bc recte linez 2qualem reCtam
lineam ponere. Ducatur a puncto A ad ¢ recta linez Ac«:
& fuper ipfi conftituatur triangulum wquilaterum Dacé.
producanturque in directum L
ipfis DA DC rettz linee AE
cG ¢. & centro quidem c, in- ..
tervallo autem Bc circulus K
BGH delcribatur 4. Rurfufque
centro D, & Intervallo pc
&f—cnbarur circulus &GKL. :
oniam’ igitur pun&tum c
centrum c‘ftglic H P(:lilra.x.li, erit ‘ .
Bc ipfi c6 ®qualis «. Et rurfus quoniam p ceptrum eft

circuli 6RL, erit DL zqualis DG: quarum DA ‘eft is

Faziom.3 DCT reliqua igitdr AL reliqux Gt eft zqualis. Oftenfa

autem




\

Lizer 1.

autem eft Bc 2qualis cc. Quare utreque jipfarum AL BG
eft sequalis 151(; ce. Quz aut(c%f eidem sequalia funt, & inter
fe funt qudlia. Ergo, & AL eft 2qualis 5¢c. Ad datum igi-
tur punctum A datz reCte linez BC @qualis pofita eft A L.
Quod facere oportebat. ) _

PROP. IT1I. PROBL!
Duabus datis re@is lincis inaqualibus i majori minori
wqualem abfcindere.

Sint datz duz rectz linex inzquales A B & c; quarum major
fit A B. oportetd majori aB minori ¢ zqualem retam li-
neam abfcindere. Ponaturada .

untum ipfi ¢ sequalis re®ta ~ E——D
inea AD 4, & centro quidem /|
A, in‘tervall’o autem AD circu- / |
lus defcribatur pEFé. Etquo- |
niam A centrum eft DER Cir-
culi, erit AE ipfi oD ®qualis.
Sed & ¢ mqualis Ap. Utraque '
giwiﬁfzmm AE c ipfi ADp ®=qualis erit. are & AE
ipfi c eft 2qualis«. Duabus igitur datis re®tis [ineis in -
qualibus A B € 3 majori AB minori ¢ ®qualis Abfciffi eft
AE. Quod feciffe oportebat. - :

. - PRO®.IV. THEOR.

Si duo triangula duo hatera dusbus Iateribus aquaka
babeant, alterum alteri ; habeant autem, &' angulum
anpulo tzualem, qui equalibus reltis lincis contine-
r: & bafim bafi equalem babebunt; & triangu-
lum trianguls equale erit ; & relkqdi anguli reliquis
ulis equales, alter alters ; quibys wqualia latera
Jubtenduntur. .
Sint duo triangula ABC DEF, que duo latera AB AC
duobus lateribus DE DF =- . o
qualia habeant, alterum alteri, AR
videlicet latus quidem a3 la-
s D squly s veo A
ipfi DF; A
é{l_o EDF 2qualem. Dico, &
im BC bafi E¥ ®qualem ¢ ¢ B ¥
efl®, & triangulum ABC 2qua- .
le trigngulo DEF, & reliquos angulos reliquis angulis -
: Ag quales,

& B

7

4 Per ante=
cedentem.

b poft. 3.

cAxions. 1o



8 EucLibis ELEMENTORUM

2quales, alterumalteri; quibusequalia letera fubtenduntur,
nempe angulum ABC angule DEF: & sngulum AcB an-
gulo nre. Triangulo enim aBc applicato ipfi DEF,. &
puncto quidem A pofito in D recta vero lines A B in ipfa DE:
& punétum B puncto E congruet; quod A® jpfi DB fit &~
qualis. Congruente autem A ipfi DE; congruet, & AcC
\ re(ta linea rect linex nr cum angulus 3a ¢ fit ®qualis
angulo EDF. Quare, & ¢ congruet ipfi F: ¢ft enim rechs
linea A c =qualis re¢te DF. Sed, & punctum 8 congru-
cbat puncto e. Ergo, & bafis Bc bafi E¥ et., Nam
{i puncto quidem 8 con%ruente ipfi E, c vero ipliF; bafis B¢
bafi EF non congruit ; duz recte linez {patium comprghen-
« Ax. 10. dent: quod «fieri non poteft. Congruet igitur B¢ bafis, bafy
EF, & ipfi zqualis erit. Quare, & totum A EcC triangylum
congruet toti triangulo DEF, & ipfi erit ®quale ; & reliqui
b Axiom.8. anguli reliquis angulis congruent, & ipfis squsles 4 erunt.
Videlicet is ABC angula DEF, & angulus Ac® an-

lopFE. Siigitur duo-triangula duo latera ducbus lateri~.

us zqualia habeant. alterum alteri, habeapt .aytem & an-
gulum angulo @qualem, qui zqualibus rectis lineis cantine-
tur : & bafimbafi =qualem habebunt; & triangulum trian-
gulo 2quale erit; & reliqui anguli reliquis angulis ®qualgs,
alter alteri, quibus ®qualia latera fubtendustur : quod often-

" dere oportebat.

PROP. V. THWOR. -

Zfofcelium triangulorums qut ad bafim funt anguli inter

J& [unt aguales, & produltis aqualibus rectis kneis
-anguli gui funt fub bafi iuter fe aquales erunt.
Sit ifofceles tri:xnfmum‘ ABC; habens A lawus lateri
Ac zquale, & producantur in direGum ipfis A8 AC rectz
linex Bp cE. Dico angulumquidem aBc
angulo ac B, angulum vero ¢ BD angulo
BCE ®qualem efle. Sumatur enim in,
. linca BD, quodvis punftum F: atque -
# - hujus. majori AE minori AF ggqualis « auferatur
AG: junganturque. FC, G B. Quoniam
igitur AF eft xqualif AGc; AB vero
ipfiac; duzFA Ac, dusbusca AB -
quales funt; altera alteri; & angulum
F A G communem continent,bafis igitur ¥ ¢
44 hujus. bafi G B eft ¢ =qualis, & triangilum aFc
uale triangulo a6 B; & reliqui anguki,

A

reliquis angulis quales erunt, aker alteti ; quibus wc}:taelm _

ra
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Iatera fubtenduntur.: Videlicet angulus quidem A cF_aqua-
lis angulo A 3G ; angulus vero Arc; angulo AcB. Et quo-
niam tota AF, toti aGeft 2qualis; quarum a8 eft equalis
AC; erite & reliqua BF relique ¢ G qualis. - Oftenfa eft
autem F ¢ zqualis 6 3. 'duz ¥itur BF, FC duzbus c¢ B
zquales funt, altera alteri; & angulus BFc =qualis angulo
cG B: eftque bafis ipforum Bc communis. Ergo & trian~
gulum BFc triangulo c ¢ B xquale erit; & reliquli anguli
reliquis angulis quales, alter alteri ; quibus =qualia latera
fubtenduntur. Angulus igitur F8c eft zqualis angulo g c 5
& angulus BcF angulo cs¢. Itaque quoniam totus ABG
an%ulus toti angulo acF %qualis o eft, quorum an-~
ﬁl::Ba:qualis: & furit ad bafim A Bc trianguli : oftenfus au-
tem eft & rsc angiilus ®qualis anguloccs ;,zgui funt {ub

¢ Axiom.3.

us cBG_eft qualis ipfi BCF : erit reliquus daB ¢ reliquo 4 Axiom.3:

bafi. Ifofcelium igitur triangulorum, [qui bafim an-

guli inter fe funt =quales, & produétis zqualibus redtis li-
neis m.%ile“’ qui funt fubbafi inter fe zquales erunt. Quod
oftendifle opertebat. ‘ T
quiangulum.

PROP. VI. THEOR.

Cor. Hinc omne triangulum zquilaterum eft quoque =- o

Si trianguli duo anguli inter f¢ fint wgqudles, & .tfm-i -

les angulos fubtendentia latera inter f¢ 2qualta erunt.

Sit tri lum aac, habens angulum akc alo acs
zqualem. Dico & 4 B latus lateri A ¢ aquale efle; § enim
‘inequaliseft AB ipfi A0; altera ipfarum :
eft major. Sit major AB; atque X majori_
A B minori ac ssqualissauferatur p8 ; & A
Oc jungatur. Quoniam igitur DB eft = .
qualis ipfi o ¢; communis autem BC : e-
runt duz DB BC duabus A c cB equales,
altera alteri ; & angulus nnc aaqﬁis an-
gulo acB ex hyp. Bafis igitur bc bafi
A B eft é 2qualis,& triangulum pec 2quale
triangulo A cB, minus majori; quod eft p ¢
abfurdum. Non igitur inzqualiseft a3 '
ipfi A c. Ergo ax}ualis erit. Si igitur tri

~ duo i inter fe fint zequales. .& 2qual ' les ‘
fubtendentiaa?a%:m inter fe wqufl’;a crunt ; quod tmo;

oportuit. '
Cor. Hinc omne triangulum zquisngulem eft quoque 2~
quilgterum. A :
(PRO-

& 3. hujus.

b ¢ hujus.
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& 5. hojus.
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AS -
PROP. VIT. THEOR.

In eadem relfa linea duabus eifdem relis linets alie
dua vefle linee wquales, altera alteri non conflitu-
entur ad alind, atque alind punctum, ad cafdem par-
2::, eofdem, quos primae refle linea, termimos ba-

enies.

Si enim fieri poteft, in cadem recta linea a8 duabus eif~
dem recs, lineis ac cB aliz duz recte linee Ap DB %~
gualcs, altera alteri conftituantur ad aliud, atque 2liud pun-

¢ D; ad eafdem partesut ad cp,
cofdem habentes terminos 4 B, quos pri-
mz re(tz linez, itautca quidem fit - ¢
qualis D A, eundem, quem ipla terminum, '
A ; cB vero {it #qualis b B, eun-
dem habens & terminum ; & ¢ D jungatur.
Itaque quoniam a c eft equalis AD; erit,
& angulus acp angulo ADcC ®qualis+,
Major igitur eft apc angulus angulo
scD: Quare angulus BDC angulo BcD
multo major erit. Rurfus quoniam c g eft A
zqualis DB & angulus BDC =qualis erit .
angulo BcD: oftenfus.autem eft ipfo multo major ; quod
fieri non poteft. Non ifitur in eadem reta linea duabus eif-
dem retis lineis alize. duz recte linex equales, altera altert
conftituentur ad aliud, atqne aliud punétum, ad eafdem par-
tes, eofdem, quos primz re¢te linex, terminos habentes ;
quod oftendiffe oportebat.

PROP. VIII. THEOR.

Si duo triangula duo latera daobas lateribus wqualia ba-
beant, alserum alteri; babeant autem, ¢ b?:ﬁm baft
wqualem; angulum quoque, qui cqualibus lateribus
continetur angulo equalem babebunt.

Sint duotriangula A B¢, DEF, A
quze duo latera AB, AcC duo-
bus lateribus pE DF ®qualia
hb&ngdgc{t‘fmm'aallmﬁ; ut fit
A B qui uale DE; AcC
vcmqipﬁ.npﬁubamzutcm, B C
& bafim B¢ bafi EF zqualem. -
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Dico angulum quoque B 4 ¢ angulo £ p F 2qualem effe. Tri-
angulo~enim Al‘:?:q applicato .ipfi DEF triangulo, & pun&o
quidem B pofito in E ; recta vero linea B¢ inEF: congruct,
& ¢ pundtum pun@o F, quoniam Bc ipfi E F eft aqualis.
Itaque congruente Bc ipfi EF ; congruent & B A Ac;i!&iszn

DF. {i enim bafis qui Bc bafi EF congruit ; latera au-

tem BA ac lateribus Ep DE non congruunt, fed fitum

mutent ;. ut EG GF: conftituentur in eadem redta linea, dua-

bus eifdem retis lineis, aliz duz recte linex ®quales, altera

aleeri 5 ad-aljud atque aliud punctum ; ad eafdem partes ;

eofdem habentes terminos. non conftituuntur autem ; ut de-
monitratum «eft. non igitur, fi bafis Bc congruit bafi £F, « per 7.hu-
non congruent & BA A lc latera lateribllxs.ED DF. congruent jus
igitur. Quare & angulus Bac angulo EDF congruet, &

ipfi erit'aqualis. S igitur duo trian?iﬂa, duo latertf duobus

lateribus 2qualia habeant, alterum alteri ; habeant aut¢m 8

bafim bafi qualem: um quoque ®qualibus lateribus
contentum angulo aqualem habebunt: quod demonftrare
oportebat, -

PROP. IX. PROBL.
Datum .angulum reltilineum bifariam [fecare.

Sit datus angulus re@ilineus Ba @ itaque oportet ipfum

‘bifariam fecare. Sumatur in linea as : :

quodvis punétum b, & & linea acipfi A

A D zqualis 4 au! AE; junéaque DE

+ conftituatur fupereaé criangufum zquilate-

TumDEF ; & 4 F jungatur. Dico angulum

_BAC % reta linea AF bifariam fecari..
Quoniam enim AD eft zqualis AE; com- - D,

munis.aytem AF: due DA AF duabus

, zA-AF.saquzlesﬁlx’:‘ti,altmalteri; &ba- g

fis DF. =qualis EF angulus © igitur

DAF o.EAF eft 2qualls: quareda-

- tus angulus redilineus BAc 4 reta linea

AF bifariam fectus eft: ‘quod facere oportebat.

PROP. X.. PROBL.
Datam reltam lincam terminatam bifariam fecare.

Sit d4te réQa linea terminata A B oportet ipfam A B-bifariam
fecare. conftituatur fuper s ea triangulum ®quilaterum ABCB:G 1 hajos.

43. bojes’
_ 6. byjus,

C- ¢§.hojus.

.
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" 69 hujus. & fecetur A'C B angulus bbifgriam re€ta linea’ ¢ 0. Dito ar

rectam lineam in pun&top bi~ . c.
fariam fecari. Quoniam enim. :
Ac eft zqualis c8; communis
autem cD ; du® Ac cD dua-
bus 8¢ cp zquales funt; al-~ -

tera altéri; Scangulus aAcD - ¢

ualis angulo Bcp. bafis igitur
°+h"i"'-2nbaﬁmngn cﬂ:fsaqualie.étob- - A D.‘ - B
id reta linea termmara a8’ bifariam foda eihq pu

n&o D =
quod facere oportebar. © -
PROP. X1. PROBL.

Date refie linee.d prnldo in. ipfa dato ad relos an-
galos rectam lincam ducere. : S

- Sit data recta linea A 8, ‘& datum in ipfa punbum c. opor«
tet & puncto c ipfi AB ad reos angulos reGam lineam du-
cere. Sumatur in Ac quodvis punGtum p: ipfique ¢D -
a 3. hujus. qualis 4 ponatur cE, & fuper pE
6 1. hujus. l?nfﬁwatur"triagcgulurpmquaﬁ-\. . B .
terum FDE, -8 F¢ jungatur. , R
Dincgbgatz 1;;% ling;u‘ai AB2
pu c in ipfa dato, ad rectos -
angulos ductam effe Fc. Quo-
niamenimpc eft xqualisce, A P.C E B
. & Fc communis ; erunt duz ' o
DC cF duabus EC cF squales, alaera alteri; & bafis pp
eft 2qualis baf} FE. angulus igitur pc¥ anguloecF ot -
_ qualis, & funt deinceps. Quando autem reta linea fuper
re¢tam lineam infiftens, eos. qui deinoeps funt, angulos z-
eDiff. 10. quales inter fe fecerit : reCtus ¢ eft uterque ®qualium angu-
: lorum. ergo llgterque ipforum p.C ;_:g;o d’cadméhn.'. Datx
igitur re¢te linez A B 2 punddo inipfa ¢ ad rectos angus
los dutta et Fc re@a linea. Quod fecifle aportuit.

PROP. XI1. PROBL..
Super data- vola Momea infivita, & dsto punfio,
" quod in ea non eft, perpendicalarem reflam lincam
“ducere: < T T i T S T

- Sitddta quiden reda lincs infisits A B, datwm vero pun-
&um ¢, quod in ca son off. : Oportet {uper dmrl;fh
- ‘ ca

[3

. = —




" EDG: & EG inH bifariam e

" gulos, 2quales ifiter {e fecerit; rectus4
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lines iméinita A B, A datos od in-e2 non eft

i g . pundo ¢y qu n et
ducese; - Sumatir enim ad al- c
teras partes ipfius A B rect li-. - ‘ N
nex quodvis punftum p': &
centro quidem c, intervallo au e
tem ¢ D circulus s defcribatur 4%

€etur: pmgenturque CG CH - _
ce. Dito faper datareéta linea infinita a 8,-2 dato pun-
&to ¢,. quod in-canon cft, ndicularem ¢ & ductam effe.
Quoniam enim zqualis eft ¢x ipfi HE, communis autem
HC, due GH HC, dusbus EH HC aquales funt, alter al-
teri ; ‘&bafis G eft ®qualis bafi c E. Angulus igitur cue
angulo £ HC eft e 2qualis, & funt deinceps, cum antem recta
linea fuper rectam lineam infiftens eos,.ex}tui deinceps funt an-
nter fe fec rec uterque 2qualium 4pifin; 1o,

angulorum & que infiftit reta linea perpendicularis appel-
latur ad e;tg, cui infiftit. ergcz‘fqper data rcit‘q linea in-
finita A3 2 datp pundto ¢, quod in ea non . eft, perpendi-
cularis diictz et cn Quod facere; oportebat. . , L,
PROP. XIIl. THEOR.: - '~ ‘
Cum réfta_linca fuper reélam confiSiens hineam angn-
. ks fecerit, vel duss veiZos, vel duobus refbis @qta-

les cffiwiet, - Ll
" Re&a enim linea queed'amlg,n fuper reétam cp confiftens
angujos ficiat ¢c8A ABD. Dico csa_ aBp.angulos; vel
duos rectos effe, vel duobus retis zquales, fi enim cBa eff -
equalis ipft ABD: duo re@is o - eDiffin 10,
flnt ; fin ‘minus 4 ducitur 3 . B '
puﬂéoﬁipﬁcoaéré&ostz an-" : .
gulos BE. anguli igitur'cBe " -

B-n{umdm re@i. Et quo~ -
gRMC:lfS,'duoBugcxmAn; R .

ualis, commnis” appo- o

mqunnpz ergo angulics® 7 bp.-B € ‘
EBD tribus angulis c8A ABE'EBD funt “sequales. Rudes, ,om 2
quoniam DB A angulus eft zqualis duobus DHE £ A, com- i
munis 2pponafur ABC. zn%&i ¥itdr DB A ‘A'BC tribus-DBE
EBA 4B< zquales funt. “At-eftenfim oft angules quog:
CBE EBD eifdem tribus ®quales offc = quee verg ¢idem

%mlh, 4 & inter fe 2qualia fusit: erge&e anguli cBX EEDy Axiom.i-".
i I R

¢ 8. hojus.

6 11, hujus’
*

D¥ 45C-fnt quales; Gukgue et #20 dus recli

H
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anguli igitur DBA A'BC ducbus rectis zquales eruat.
cum linea fuper reGtam hnwnc;z&ns::;?mcg
cerit, vel duos , vel duobus rectis zquales efficiet.
Quod oportebat demonitrare. - Lo .
A‘ ~ PROP. XIV. THEOR. - .
" 8 ad aliquam reliam linearh, atque ad puniium in ea
duc reliz linea non ad eafdem é{»arle.r Pofitee, angulos
ut deinceps funt, duobss rellis wquales fecerint |

7 P Junt, a © g }

1pfe relia linee in direlum fibi invicem erant.

Ad aliquam enim reQam lineam e, atque ad pundum
in ea B, duz re&tz linex BC BD nonad eaidem partes p‘o— ;
fite angulos, qui_deinceps funt, ABc ABD duobus fectis -
zquales faciant. Dico 8D ipfi = | A ‘ ‘
cB in direGum effe. fi enim Bp ‘ |
non eft in direGtum ipfi ¢ B, fit |
ipficB in difeCtum BE. Quo-
niam igitur recta linea A {u-
per r ¢BE confiftit ; an-' - K

.'.;.bujus.Fuli ABC ABE® ducbusredtis '~ ¢ B D
!

unt zquales. Sed & anguli . - S
ABc ABD funt ®quales duobus retis. Anguli igitur cBa
ABE ipfig cBA ABD =quales erunt. .Communis-auferatur
aBc. Etgo reliquus. a8E reliquo 48D eft zqualis, minor
-ma(jori quod fieri non poteft. Nonigitur BE eftin diredum -
ipft Bc. Similiter oftendemus neque aliam quampiamefle, * *
* ‘prxter BD. Ergo cpipfi Bpin direGum erit. Si igitur i
aliquam rectam lineam, atque ad punctum it ea duze rect=
line non ad ealdem partes pofite angulos, quj deince;
: funt, duobus rectis xquales fecerint, ipfe refte linez in dx:
. xe€tum fibi invicem erunt. Quod demonftrare oportebat.
R = ‘PROP.XV. THEOR. | ..
Si duce refid linee [¢ invicem fecucrint, anpahy qui ad
verticem funt, inter fe wquales cﬂicientf o 7” o
‘Duz enim recte line®e ABSNG., . . ot wene
. ¢D fe invicem fecent in . © REETRUTEE
" o k. Dico angulum quidem
AEC angulo DEB; aengulum =
vero CEB angulo AED ®qus-: A
-Jem effe. Quoniam enimrecta .. - .
" .. lineaaxfuperseCmmcpcon- .-, S
ighujus, fittens angulos facit cEA 4ED; erunt bi ¢ duobus. 3:1&5
NESE RN ) , gqualcs.
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eequales. Rurfus quoniam recta linea DE fuper reGam as
confiftens facit angulos AED DEB; erunt AED DEB an-

guli zequales « duobus rectis. Oftenfum autem eft o8

quoque cEA AEP duobus rectis efle zquales. Anguli igi-

tur CEA AED angulis AED DEB zquales funt. Communis
suferatur AED. Ergoreliquus# cE A reliquo BED eft ®qua- ¢ Axiom.5.
. lis. ~ Simili mtione, & anguli ceB DEA zquales oftendun-

tur. Si igitur duz re@tz linex fe invicem fecuerint, angulos, ‘e
qui ad verticem funt, zquales efficient. Quod oftendere
oportebat.

Lor. 1. Ex hoc manifefte conftat duas rectas lineas fe in-
viceuﬁ‘fecantes, facere angulos ad feCtionem quatuor rectis
zquales. ,

©vr. 2. Omnes anguli circa unum punctum conftituti confi-
“ciunt angulos quatuor rectis quales.

'PROP. XVI. THEOR.

Ommis trianguli uno latere produlfo exterior angulus
uirovis interiore, & oppofito eft mafor.

Sitcmn%;h‘ m ABC, & unum i latus 3¢ ad D pro-
ducatur. Dico exteriorem anguhynﬁus AcD utrovis interi-
ore, & oppofito, videlicet cBa, & Bac majorem efle.
m enkﬂACbifaIm‘inE,&jun& A . ‘xg.hni“;
BE producatur ad F ; ponaturque ipfi -

BE zqualis EF. Jungatur preterea F¢, &
du@a ac ad 6 produtatur. Quoniam igi-

tur AE quidem eft zqualis Ec, BE vero
ipiEF, AE EB duabuscE EF qua- - /
les funt, altera alteri: & angulus AEB £
angulo FEc eftequalisé, ad verticem e-

nim funt. Bafis igitur AB ®qualis < eft

bafi Fc; & ABE triangulum. triangulo
FEC& rcliﬁui anguli reliquis angulis aav.}ua- - ,
les, alter alteri, quibus®qualia latera fub- = F

tenduntur. Ergoangulus BAE eft zqualis angulo EcF. Sed

EcD angulus major eft ipfo EcF. Major igitur eit angulus

AcD angulo BAE. Similiter recta linea nc bifariam iecta,
oftendetur etiam BcG angulus, hoc eft a ¢ D angulus angulo

aBc major; Omnis igitur trianguli uno latere producto ex-
terior , angulus utrovis interiore , & @ppofito major eft. e
Quod oportebas demonftrare. . . .
» ' PROPO- -
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PROP )&'VH THEOR

Osmmis triavgals duo angali duokms re&:.r mmre.r fm,
.- quomodocamque fumpti. -
, Sit triangulum aBc. Dico ipfius ABG tmnguhduos an-
‘ gulos quomodocunque fumptos duobus re&is minores effe.
v roducatur enim B¢ ad p. Et. A
quoniam trianguli ABC exte- .
«16. hujus. Tior angulus AcD major « eft
interiore, & oppofito ABc:
communis. apponatur Acs. An- . .
ﬁuh igitur AcD, ACB angu- ;
s ABC ACB majores funt. s
Sed acD acs funt # zquales B c D
duobus rectis. Ergo aBc Bca duobus rectis fust minores.
Similiter demonftrabimus angulos quoque BAC ACB item-
que caB ABc duobus rectis minores effe. Omnis igitur
trianguli duo anguli duobus rectis minores funt ; quomodo-
cunque fumpn Q;voddemonfh*axe oportebat. . .

PKOP XVIIL THEOR

"Omnis trianguli. majus latus ma;orem amgxdam jab-
rendit.

- Sie: mangulom ABC - habcns latus AC latere Abnm
Dm, & apc angulum sngilo BC A majotem eﬁé @«
niam enim A ¢ major eft, quam -

AB, ponatur ipfi AB 2qualis - © : -
AD; & BD jungatitr. Et quo- -
niath trianguli BDC exterior: °

4 angulus eft Alg:B,&it.IS ma~
buias, JOT « interiore, & oppofito pga.: <+ -\
:'sh‘."w Sed a b B 2qualis 6-oft ipfi ArD,
b5 by quzxil& latus AB;ta!en;tn e - :
zquale,, major igitur & aBp an Acs
quare ABC ipfo A¢B muitomapvma:ng‘ﬂuSOumm igil:uk:' tm’
guhmajus tus mqwmmgubmfubmdn quod opdm:

#13. hujus.

;:.5 Uo7 PROP: XIX, THEOR e
*" Ominis frmngnh major drga(m mafus latus. [ulztma&t.’,

Sicmmgmm ABC majoréhi Rabens A Fe¢ angulum an-
gulo BCA. cho&:htusac latere & B majes offe: St eiim
_ ~ non

e ——
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non eft majus, vel ac eft ®quale ipfi A B, vel ipfo tninus,
sequale igitar non eft, nam 8¢ .

" angulus aB¢ angulo ACTH - # . hujus.,
qualis « effet ; non eft autem. :
onigitur ac ipfi B eft =
quale. Sed neque minus. effét
enirh & angulus A Bc angulo ¢ 18 Bujus,
ACB minor¢. atque non eft, :
non igitur ac minuseft ipo B c
a3. Oftenfum autem eft neque wquale effe. ! ergo ac ipfo
AB eft maus. Omnis igitur trianguli major angulus . majus
latus fubtendit. Quod oportebat demonftrare. - '
PROP. XX. THEOR.
Omnis triangali duo latera religuo magora funt, quomo-
. .

docunque fumpta.

Sit enim trisngulum a 8¢, Dico ipfius ABc trianguli duo .
lavera reliquo majora effe, quomodggunquc fumpma : vide-
licet latera quidem BA AcC majore latere Bc; latera vero
AB BC majora latere ac: & : o
latera B¢ c A majoraipfo as '
producatur enim B A ad

punctum b ; ponaturque ipfi a5 i:ujm.

C A zqualis AD ;& DC jun-

gatur. quoniam igitur D a eft

@qualis Ac erit & angulus , ‘

ADc angulo acD zqualisé, C 6 5. hujus,

Sed Bc D angulus major eft lo aAcp. Angulus igitur

BcD angulo Apc eft major; Et quomiam tziangulum eft

DCB _BcD sngulum majorem angulo Bpc: ma-

jorem autem angulam majus latus fubtendite : erit- latus, g, bujus.
D B latere B c majus. fed DB eft zquale ipfis BA Ac. quare

latera Ba Ac ipfo Bc majora funt. fimiliter oftendemus,

8¢ latera quidem A B BC mejora efle latere ca: laters ve-

roBcC caA ipfo A3 majora. Omnis igitur trianguli duo la-

tera reliquo majora funt, quomodocunque fampra. Quod
oftendere oportebat.

‘PROP. ¥XI. THEOR.

Si 4 terminis unius lateris trianguki dust relde linca
intra conflituantur, ba religuis awobss trienguli s
Zeribus minores quidents crant, majorems vero angs-

- lum continchmmt. '
Trian-
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& to.hujus.

$Axiom.¢

EvucLipls ELEMEXTORUM

Trianguli enim A Bc in upo latere B¢ 2 terminis 8¢ duse
rectx lincz intra conftituantur Bp pc. Dico BD Dc reli-
quis duobus trianguli lateribus Ba AC minores quidem '
effe, vero contincre angulum A
B D C majorem angulo BacC.

roducatur enim BD ad E. &
quoniam omnis triangnli duo
latera reliquo funtmajora « erunt
trianguli ABE duo latera BA
AE majora latere BE. com-
munis apponatur EC. crgo B «
BA AC iguPo

s BE EC majora ¢ funt. rurfus quoniam CED
trianguli duo latera CE ED funt majora latere ¢ p, commu-

nis apponatur DB. quare CE EB ng_ﬁs-cn D B funt majora s.,

" Sed oftenfum eft BA 'ac majoraefle BE Ec. multo igitur

¢ xG.\ujus.

BA Ac ipfis BD DC majora funt. rurfus quoniam omnis
triangulf exterior angulus interiore & oppolito eft major ¢ :

erit trianguli ¢DE exterior angulus B ¢ major ipfo CED.

Eadem ratione & trianguli ABE exterior angulus c £ B ipfo
Bac eft major¢ fed angulus Bpc oftenfus eft major an-
gulo cEs multo igitur BD c angulus angulo Bac major
efit. Quare fi 2 terminis unius lateris trianguli duz re
linee intra conftituantur, he reliquis ducbus trisnguli la-
teribus minoregguidcm erunt, majorem vero angulum con-
tinebunt. Quod demonttrare oportebat. '

PROP. XXII. PROBL..

Ex tribus reflis lineis, quc tribus reflis kineis datis
wquales fint, triangulum conflituere. Oportet autems
 duas religua majores ¢ffe, quomodocungue [umptas ;
owiam omnis iriangali duo latera religuo majora

- funt, quomoducunguc [umpta.

Sint tres datz re& linez A B ¢, quarum du réliqua ma-
jores fint, quomodocunque fumpt®, ut {cil. A B quidem
fint majores quam c, :

A CVero majoresquam A

. B, & preterear c ma- . ’ 5

jores quim . Itaque. o .

oportet ex rectis lineis F G E -S
wqualibus ipfis 4 B ¢

triangulum conftituere :
exponatur aliqua reta

linea D's, terminata quidem ad D, infinita vero ad E, &
ponstur
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ponatur ipfi quidem A 2qualis  DF, ipfi vero B ®qualis FG, 4 3. hujus. -
& ipfi ¢ ®qualis GH: & centro F, intervallo autem FD ‘
circulus ¢ defcribatur pgL. rurfufque centro c, & ingervallo ¢ 3. Poftul.
GH alius circulus x L H defcribatur, & jungantur XF KG.

Dico ex tribns retis linejs 2qualibus ipfis A 8 ¢ triangulum

KFG conftitutum effe. §uoniam enim punctum F centrum

eft px L circuli ; erit £ 2qualis ¢ FX. iedF D eft 2qualis  difin, 15.
A. Ergo &Fx ipfi A eft zqualis. rurfus quoniam puntum

G centrum eft circuli LxH, eritcH ®qualisccx. fed gH

eft ®qualis c. ergo & Gk ipfi ¢ ®qualis erit. eft autem &

FG zqualis B: wres igirur re&e linee kF Fe Gk tribus, .

A BC zquales funt. Quare ex tribus reis lineis KF Fc GK,

qu {unt zquales tribus datis reftis lineis A ¥c, triangulum
conftiturum eft ‘kFG. Quod facere oportebat.

PROP. XXIIL PROBL.

Ad datam reGam lineam, & ad datum in ea ponétum,
dato angulo relisineo equalem angulum reltilineum
conflituere.

Sit data quidem recta lineg 4 B, datum vero im ipfa pun-
&tum 4 ; & danis angulus retilineus pce. Oportét igitur
ad datam rectam lineam aB, & ad datum in e punctum a
dato angulo redtilineo '

DCE, zqualem angulum €
}e&ilincugl conftituere.
umatur in utraque ip-
farum ¢ D CE quxvis
D E, dncaturque
DE, & ex tribus reltis n
lineis, quz ®quales fint E
tribus ¢D DE EC trian- .
um  conftituatur ArG, - « 21. hujus,
itaut cp fit zqualis AF, & cE ipfi A6, &DE ipfi FG.
Itaque quoniam duz Dc CE dusbus FA A G ®quales funt,
altera alteri, & bafis Dseﬁlﬂgalisbaﬁ FG: erit, & an- -
Eulus DCE angulo FAG ®qualiss, Ad datam igitur re@am; 3. bujus.
incam AB, & ad daum in ea punctum a, dato angulo
reéilineo DcE  wqualis angulus redilineus coaftitutus eft

. FAG. Quod facere oportebat.

PROP. XXIV. PROBL.

St duo triangula duo latera duobus lateribus equalia be-
beanty alternm alters, Bmg:dum autem angulo majo
. - 2 vem,
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4 23.bujus,

# 3. hujus.

c4 hujos.
d 5. hojus.

419. bhujus.

| ~ demontftrare.

A " ‘D
major. Dico, & bafim -
B¢ bafi E F majorem cffe. .
. guoniam enim angulis
Bac major eft angulo
EDF, contituatur « ad
reCtam lincam pE; &"B )

EucLip!s . FBLEMER TORUM
-rem, qui @qualibus rectis lineis continetar : & bafims
bafi majorem babebunt. E
. Sin¢ duo 'triangula ABC DEF, que duo latera am A€
duobus Mteribus DE DF zqualia té.z,beamt, alterum alteri,
videlicet latus quidem 4B zquale lateri DE; latus vero Ac
sequale DF : Ag angulus .
BAcC angulo EDF fi

. ¥

N\
ng‘:?ulo BAC ®qualis an~ : F

u3 EDG, ponaturque alterutri ipfarum Ac DF ®qualiss
PG, &GE FG jungantur. itaque quoniam A B quidem eft
@qualis DE, ac vero ipfi DG ; duz BA' Ac'dusbusEp D6
zquales funt, altcraalteri ; & angulus B A c eft zqualis an-
Swo EDG. ergo bafis Bc bafiec et - equalis. rurfus quoniam
2qualiseft e ip§ pr; &angulus DFG aBgulo DGF 4 2-
qualis; erit DFe angulusangulo E6 F majer. n.ulto igiwr
major eft EFG angulus ip/o EG F. & quoniam triangulum eft
EFG, angulum EFG majorem habens angulo EGF ;majori
autem gngulo latus majus fubtenditure; erit, & latus £6
latere EF majus. fed £ latus eft %quale lateri Bc. Ergo,
& BC iplo EF majus erit. Si igitur duo triangula duo lavers
duobus lateribus zqualia habeant, aleerum alteri, angulum
autem angulo majorem,.qui ®qualibus rectis lineis cont-
netur : & bafim bafi majorem habebynt. Quod oportebat

ad pun&um in ea b,

-

PROP. XXV. THEOR.

S5 o triangule due laters dhuobus lnteribus cqaalia ba-

beant, alteram alteri, bafim vero bafi majorem ; &
angulum _angaulo, qui cqualibus lateribus continetar,
" majoreni babebans.

. Sint -duov triangula-ABc DEF, quee duo latera aB ac

- duobus " lateribus DE DF zqualia habeant, alterum alteri,

videlicet latus .o B ®qualé lateri DE, & latus A c lateri DF:
bafis ‘autetn Bc bali &F fir major. Digo, & angulum
Dot BAC




- WY

=2owaw

w oy

Al
Ty
iF

16

"LI1ser' L

B4 c angulo £DF majorem effe. ‘Si enim non eft major,
el 2qualis eft, velmtinor. Aqualis autem non eft angulus
B'Ac angulo EDF : effet enim,

& bafisBc bafi EF ®qualis s,

Nou eft autem.” Non' igitur

ztiualis et B ac angulus an-

gulo EpF. Sed neque minor.
minor enim effet#, & bafis sc

‘bafi EF. Atqui non eft. Nop '

igitur angulus Bac angulo B 2~ C E F
EDF eft minor. oftenfum autem eft ‘neque effe 2qualem.
Ergo angulus Bac angulo EDF fecellario major erit. Si
igitur duo triangula duo latera duobus latcribus 2qualia ha-
beant, alterum alteri, bafim vero bafi majorem ; & angu-
lum. angulo qui @qualibus lateribus continetur, majorem
habebunt. Quod demonftrare oportebat. - ' e

PROP. XXVI THEOR.

- vy

i duo trisngala duss angulos dwobus angulis equales As-

. - beant; alteram - altert; anamague latus ani lateri -

27

~ quale, vel quod equalibus adjacet angulis, vel quod.

. wni equaliuh angsloram [ubtenditur | religua
o datera religuis lateribus wqualiaalterum alteri, & ré-
. liguum angulum religuo angule equalem habebunt. .

. "Sigt duo trian7ula ABC DEF, quz duos angulos ABC

Bca duobus angulis pEF EFD xquales habeant, alterum

.

akeri, videlicef angulum "quidem AHc ﬁudlem angulo .

DE R ; angulum %ero B¢ a angulo EFD.  Habeaor aytcm,

& unum Jatus uni lateri 2qua- A . b 1) ,

le, & prima quogd squalibus .
djacet angulis ; . nempe latus

B¢ lateri EF., Dico, & reli-

qua Jatera reliquis lateribus 2-
‘qualia hmbere, alterum-altej, S
irus. . AB lateri pE; & la- )
tus ac ipfi OF, & reliquam 8 .

HC E LN
angulum B A c religuo angulo EDF zqualem. Sienim’ in-
2qualis ef’c.ABipg DE, upa ipfarym. major eft. Sit major
AB, ponaturque GB #qualis DE; & cC jungatur.” Quo-
niam igitur BG quidem eft wqualis DE, BC vero ipfi EF,
dure 6.8 BC dusbus DE EF ®quales funt, wltera alteri : &
angulus 6 BC zqualis angulo DEF. bafls igitur cc bafi

DF eft s zqualis ;- & G BC triangulum tri ODEF, & re-4 ¢ bujus.
B3 liqui

. 4 4 hujus,

* & 24 hujus.

t
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squi anguli reliquis angulis quales, alter alteti, quibus 2~
:&luia latera fubtenduritur. ergo GCB angulus ( ®qualis
angulo pFE. fed angulus DFE angulo BC A aequalis

t& zqualis,

- pitur, quare, & BcCG angulus angulo BCA

& 4. bujus.

éex hyp.:

"¢ 16. hujus.

. BHA angulus angulo Bca eft wqualis. ‘triangulo Ygrur

minor majori, quod fieri non poteft. non igitur inzqualis
cft ABipli DE. ergo ®qualiserit. eft autern, & Bc ®qua-
lis EF. Itaque duz AB BC duabus DE EF zquales {unt,
altera alteri, & ang lus A BC xqualis angulo pEF. Bafis
igitur A cbafi D F, & reliquus angulus B 4 ¢ reliquo angulo
EDF eft zqualis. Sed rurius fint latera, qua 2qualibus an-
gulis fubtenduntur zqualia, ut a3 ipfi DE. Dico rurfus, &
reliqua latera reliquis lateri- A D,

bus zqualiz efié ; A c quidem
ipfi DF, BC veroipfi EF : &
ad huc reliquum angulum
B AC reliquoangulo EDF x-
qualem. gi enim inxequalis eft
B¢ iphi EF, tna ipfaram ma-~ -
Jor eft. Sit major BcC, fi fieri B HC E . F
poteft, pomaturque BH zqualis EF, & A H jungatur. Quo-
niam igitur BH quidem eft zqualis-£F, A 8 vero §:i_ DE;

i

G/

F
duz AB BH dusbus DE EF ®quales fumt, altera slreri, &
angulos 2quales continept. ergo 4 bafis A & bafi D F elt ®qua-
lis: & ABH triangulum triangulo DEF & reliqui anguli
reliquis angulis zquales erunt, alter alteri, ‘quibus zqualia
latera fubtenduntur. -AEqualis igitur ‘eft angulus BHA -an-
gulo EFp. fed EFp eft =qualiséangulo Bca. Ergo, &
AHC exterior angalus BHA #qualis eft interiori & 0}>-
pofito Bac, quod fieri non poteft =, qghte non inequalis
eft BC ipfi EF. ®qualis igitur. eft autem;& A B'zqualis pE.
duz igitur AB Bc duabus DE EF ®qualés funt, altera aleeri

ofque xquales continent. quare bifis A ¢ zqualis eft
bafi pF, & aBc triangulum triangulo pEF, & reliquus
angulus BAc reliquo angulo EDF eft ®qualis. Si jgirur
duo triangula duos angulos duobus angulis-2quales habeant,
alterum alteri, unumque latus uni lateri zquale, vel quod

“ z2quakibus adjacet angulis, vel quod uni zqualium angulo-

rum fubtenditur ; & reliqua latera reliquis lateribus: zquat

lia, alterum alteri,’ & reliquum angulum reliquo angula x-
qualem habebunt, Quod oportebat demioniftrare. ‘
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) PROP. XXVIL THEOR. '
Si in dussrelas lincas reZa linea incidens alteynos an-
ulos inter f¢ equales fecerit, parallele erunt refie
ne. o
+ In duas enipm rectas Jiamas B cD, realines EF inci-

dens aiternos angulos AEF EFD 2quales inter fe faciat,
dico rectam lineam a8 ipfi cD lelam effe. Si enim

AB CD, vel 2d partes BD con-
venient, vel ad partes ac
producaniur ; conveniantque
ad partes BD in punéto 6.
itaque G EF trianguli exterior
angulus AEF major » eft inte-
riox'el&coppoogtg‘e EFG. fed%:c rodudie
eequalis 4,qu ri non poteft. non igitur AB ¢ D product® ; ex byp.

ad partcsqnn convenicgg. fimiliter derhonftrabitus neque *

gonvenire ad partes A C. qua vero it neutra partes Conves.

niunt, parallelee¢ inter fe funt. parallelaigitur eft A B ipft, piga.ys.
cp. Quare fi in duas reas lineas reCta linea ingidéns alter-

nos angulos inter fexquales fecerit, parallelz inter fe cjunt

regte line, quod oftendere oportebat.

'PROP. XXVIIL THEOR.

Si in duas refas lineas reld'a lines incidens extériorem
angulum interioriy & oppofito, g ad eafdem partes
:Z:za/em fecerit, vel interiores, ¢ ad eafdem partes

us reclis oquales ; parallele erunt inter f¢ reiia -
linew. : : s S

_ In duas emim reCtas lineas o B cD re&a lines B F inci-

dens exteriorem angulum EGB interiori, & oppofito ¢ HD

wqualem faciat ; vel interiores. & ad ecafdem partes 8GH

GHD, duobus rectis zquales. g

dico reftam lineam A B rete \

cD parallelam effe. Quoniam 4 ¢ —3

enim E G B angulus qualis eft
s gangulo GH D, angulus autem , aEx hyp.

A-

4 16.hujus.

EGB angulo AGH 4, erit & C H\ . b1y bujus.

AGH angulo GHD 2-
qualis ; & funt alterni. paral- F
Isla igitur eft AB ipfi cD<. .rurfus quoniam anguli BGH gy ance.
GHD duobus redtis fung wqualeB-, &funt AGH BG!:alincdute. ‘
4 - - Quaics

i
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d1;. hujus quales duobus reCtis4: erunt anguli AGH BGH angulis
BGH GHD @ ua.lefl.21 cdmmunis auferatur BG d};;eliquus
igitur AGH cftzqualis reliquo & #Ds & funt i. ergo
AB ipfi-¢D. parallela erit. Si igitur in duas yectas lineas
recta linea incidens exteriorem angulum interiori, & op-
pofito, & ad eafdem partes requalem fecerit, vel interiores, &
ad eatdem partes duobus re¢tis datales ; parablele erust intef
fe reCtz linee. Quod demonttrare oportebat.

"PROP. XXIX. THEOR.

In perallelasvellas lineasref?n Bnea incidens, & alter-
nos angulos mter [o gquales, & exterivrem intertors,
& oppofite, & ad eafdem parteswqualem, & ite-

riores, & ad eafdem pavtes ducbus rellis aquales .
efficiet. .
" In pagallelas enim rcctas lineas AB ¢ b Ye@a fines inci-
Sat EE. dico alternos angulos AGH GHD inter fe zquales
etficere, & exteriorem Eg B interiori, & ad cafdem parged

. GHD myuglem: & interiores,
' &;geﬁem esBGH GHP .E\
duobus rectis zquales. fi enim 4

< : ; 15
inzequalis cft aGH ipfi GHD, .
unus ipforum major eft." fit :
major 4GH. & quoniamaGH C H b

. angulus major eft angulo G H by \ -

commuAis apponatur BG H. an- ;
%lngmn- AGH BGH angulis BGH G HD majores funt.
a 13.hujus, anguli acH e i funt ®quales duocbus rectis «. ergo
BGH ¢ HD anguli funt duobus rectis minores. que veroa
minoribus, quam fint duo redi in infinitum producuntur
é Axiom.12 reftee linele inter fe conveniunt 4. ergo reéte linex a8 cb
' 7 ininfinitum produ@®e convenient inter fe. atqui noa con-
veniunt cum paralicle ponantur. non igitur incequalis eft
AGH angulus angulo ¢ HD. quare necefiario eft aqualis.
c 15.hujus. angulus autem A GH 2qualis eft angulo EGB¢. ergo, &
~ ' 0B ipfi GHD mqualis erit. communis appinatur BG H.
z;?uli' igitur EGB BG H funt ®quales angulis B6H GHD.
fed 6 B BG Y zquales funt duobus retis. Ergo, & sox
s GHD duobus rectis zquales erunt. In parslleiss igitur re~
&as lineas re@a linea incidens,- & alternos angulos inter fe
%quales, & exteriorem interiori, & o%lt‘:, & ad eafdern
partes equelemn 5 & interiores, & ad partes duobus
relis aaqudcseém t. Quod-opertebat dcmodhureP-R OP'




Liszer L : a5
~ PROP. XXX. THEOR.
RQue cidem reltc lives ﬁmt parallele, é- inter [¢ pa-

rallele erant.

Sit utraque ipfarum AB CD xpﬁ EP parallela dico &
"AB ipfi cg pamplfl.elam efle. Incidat enimin ipfas recta li-
nea GK. & quoniam in paral- -
lelas rectas lineas AB EF, re- G /
& linea cx incidit, angulusgA.-

AGH angulo GHF eft =qua- : H/
lis.. rurlus quoniam in pa- E /
rallelas rectas lineas EF cDy ¢ Kl D
rect3 linea incidic @k, %qua- ‘ /
lis eft slarnranMus % : 1
G KD 4. -oftenfus- autem & gngulus Aexanguocm-
aquahs. ergo, & AGK i dGKD zqualis erit. & funt al-’

l {la igitur = AB ipfi [CD b, ergo qua eidemésy. hu;uf
r\e&z inez funt paralie &mter e parallele erunt. Quod .
oportebat demonﬁra.re ‘

PBOP XXXIL PROBL

Per datum punlum’ date sele lince parallelam res

&am lincam ducere.

Sit datum quidem punctum a, data vero recta linea Bc N
oportet per A pun ipfi B¢ reCte: linez parallelam re-

<tam lineam ducere. Sumatur in BC quodvm punétum b,
& jungatur AD: conftituatur- | ‘

F' «19.hujus.

que.mlre&amlineamnA,& ; hujus,
ad pundum in ipfa a, angulo = A i
ADC mqualis angulus DAE: /

& in directum ipli E A reda s

linea oF producatur. quoniam B~ D = C

igitur in duas re@as lineas B¢ ‘

EF rgftalinea A p incidens al-
ternosangulos EAD ADc inter fe aequalaeﬂid!t ‘BP i

BC W:Anl%la erit 8, gerdatum igitur pundum A date 6:7. hajas;
linez Bc parallela du &a eft rela linea EAF. quod facere '
opartebat,.
' PROP. XXXII. THEOR

Ominis trianguli uno lagere produito exterior angulus’

duobus mtevioribus, dy oppofitis eft wgnalis, (o trian.
- &8 twes inseriores ugu[ aobns retis qv:d::fmsi;
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Sit triangulum A Bc: & unum ipfius latys 8¢ in D pro~ -
ducatur. dic angulum exteriorem acD duobus. interiori~
bus, & oppofitis c AB A B c ®qualem efle ; & trienguli tres
interiores angulos ABCc BcA caB duobus retis efle 2qua-

 3uhujus, les. ducatur « enime{g;r un- '
¢um c ipfias nexe A B
lela ce. & quoniam aB
1phi CE glua.l,lela eft, & in
ipfas incidit A c, alterni an-
guli BAc acE inter fe z-»
quales funt$. rurfus quoniam
AB parllela eftc e & inipfas & C D
incidit re@a linea BD, exterior angulus Ec¢ D interiori, &
419, hufus, Oppofito A BC eft qualis 6, oftenfus autem cftangulus ace
lis angulo BAC. quare totus ACD ecxterior angulus
%equalis eft duobus interioribus, & oppofitis BAc aBc.
communis appogatur 4 ¢ B. anguli igitur AcD acps tribus
o ABC BAC ACB zquales funt. fedanguli Acp AcB funt
¢13. hujus. zquales ¢ duobus retis. ergo& acB cBA caB ducbus
rects 2quales erunt. Omnis igitur trienguli uno latere pro
du®o exterior angulus duobus interioribus, & oppofitis eft
zqualis ; & trianguli tres interiores anguli duobus reitis
zquales funt. Quod demonftrare oportebat. e

COROLLARIA.

1. Omnes tres anguli cujufque trianguli fimu! fumpti 2quales
funt tribus angu.lisa cujufqueqeﬁterius trianguli ﬁmuf{umptis.

2. Siin uno triangulo duo anguli aut finguli aut fimul
zquales funt duobus angulis alterius trianguli erit reliquus
angulus rediquo zqualis. : : ‘ o

3. Intriangulo fi unus angulus retus fit, reliqui fimul
unnm rectum conficiunt. ' v

4. In triangulo Hofcele fi angulus =quis cruribus conten-
tus rectus fit reliqui ad bafim {funt femirecti. -

§. In triangulo quilatero angulus quilibet qualis eft §
duorum re&orum vel 3 unius recti. )

.. THEOREMA L

Omes fimul interioves anguli cujufiusque figwra velli-
Uimee conficiume. bis tot reckos demptis quatuor “quot fumt la-
tera figura..

Nam figura una queque relilinea refolvi fbtqﬂ'iﬁ triamgule
binario ‘pasviiora meq;m ipfius ﬁgfum latera, V. (? f
auatuor Jatera babes refolvisur induo triavgnla fi gxinqu;i}l

. ria
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friatriangula fi [ex in quatuor & fis deinceps ; quare per preo-
cedentem omnes borum triangulorum amgulbi equantur bis tot
rellis guot funt triawgnla, fed emnes horum triangulorum

anguli mquales funs angulis figure intevioribus ; quare omnes
anguli interiores figurie equales funt bis tor relfis quot fumt
triangula, boc eft bis tot rellis demptis gmatuor quot fume
latera figure. Q E.D. % - \ ‘

A THEOR. IL

Omwes fimul exteriores anguli enjufque figure relilines con-
Jiciunt quatuer relfos, o '

Nam exteriores fimnl cum interioribus conficiumt, bis tot
relfos quet funt latera figurgs vero ex precedemte Theor
omnes intediores foli conficiunt, bis tot rectos demptis quatuor
quot funt latera figure quare exteriores comficiumt quatwor
rellos, Q_E. D. ' -

.~ PROP. XXXHl. THEQR.

Rue wquales, & parallelas ad eafdem partes conjun-
&ﬂn{?rgfh” linee, & ipfec cquales, é»;amlld‘t Jant.

Sint zquales, & ele AB cD: & iplas conjnngant
ad eafdem, partes recte linee ac BD. dico ac BD zquales,
& parallclas.efif. . ducatur enim pc. & quoniam A B paraly
lelaeft cp: iniplafque inci-
dit.BC. alterni anguli ABc 4 B
BC®R ®quales {ynt o, rurfus

quoniam aB eft zqualis ¢ D, - . #ag9.hojus.
commpunis autem BC, dux AB _

¢ duabus B¢ ¢ D funs qua- c D -

dos ; & angulus 4 nc =qyalis ,

;n io‘,nﬁn.- b:lfgs igimr ac . . R
aflt BD eft 2qualiss; triangulumque A Bc triangulo B c D: é 4 hojos:

& reliqui zgh reliquis. ulisa?qualés erunt, alter alteriy

Quibus zqualia Jatera ubt:ﬁunrur, . ergo angulus acs angulo

c B D eft ®qualis. & quoniam induas rectas lineas Ac BD

relingz B C _incidens, alternos angulos A¢B CBD zqt;;
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<17.hujus. [es inter fo efficiet, paraliela eft A c ipfi 8D <. Oftenfa a1~
tem eft & ipfi cqualig. Quee igitur equales, & parallelas ad
ea{dem partes conjungunt recte line2, & ipix zquales, &
parallele funt. Quod oportebat demonitrare. '

Diffin. Parallelogrammum et figura quadrilatera cujus bina
oppofiralatera funt parallela. .

PROP. XXXIV. THEOR.

Parallelogrammoram [patiorum lateva, gue ex oppofite,
& anguli, inter fe eqailia funt 2- diameter ea
bﬁrigzm JSecat. ‘ o Co

" Sit paraliclog®mmum aspc > Cujus diameter Bc. dico

ACDB paralle c;%mmmi latera, ‘quz ex oppofito, & angu-

Ios inter fe 2qualia efle ; & diametrum BC ipfum bifariam

. fecare. Quoniam enim parallela eft a8 ipfi cD, & in ipfas
incidit reta lineasc; anguli - T
alterni ABc BCD inter fe =-

quales funt «. rurfus 'quoniam A e B
ac ipfi 8D parallelaeft, & in. *\ . d

ipfas incidit Bc ;.alterni an- -\ T
guli~acB cBD zquales funt 0" = D

# 20.hajus. inger fe 4, duo igitur triangula . g
funt ABC cBD.quEe duosap- )
gulos ABc BCA ducbus anfulis scp CB Dmeales_ haben
, alterum alteri : & unum latus uni lageri &quale, fcil.
#26. hojus. eft ad 2equales angulos, utrique commune BC. ergo, ¢ & re-
: liqua latera reliquis lateribus zqualiz habebunt um al-
“teri, "8 reliquurn angulum reliquo angulo zqualem. Rquale
igitur eft latus quidem A B lateri c B laus vere ac ipfi
8D, & angulus B A ¢ ‘angulo £ D c-qualis, &-quoniattians
gulus A BC eft zqualis angulo BcD; & dngulus ¢BD an-
gulo aAcs; erit totus angulus ‘ABD equilis -foti” 4 ¢DL
_oftenfus sutem eft, & angulus Ba'c #ngulo apc 2qumlis.
; gara]lelogrammotum ligitur aﬁpatiort’xm" Iafera; que &x Oppo+
to, & anguli, inter fe 2qualia funt. dico etiam diamethim
edbifariam fecare. guoniam eninf'a%uaﬁs‘e?c ABPA ¢®
communis autem e C. duz 4B BC diablisDc CB #quales
.. funt, altera alteri 8& angulus 4 ¢ #quilis’ eft angudo’ B¢ b:
o4 hujue hafis igitur ¢ A cbaﬁg'in wequalis.” quare; & triangulum
iinc_:" triangulo b zquale etit. *ergo diameter B -‘de‘
Ielogrammum 4 ¢ D3 bifirm fectr. Quod opartetey dex

- [ e —— . -
e - 1

e e g

o -
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PRQP. XXXV. THEOR.

T‘famlldagmmma Super eadem baft, & in cifdemn paral-
lelis conflituta, inter fe wqualia funs.

Sint parallelogramma asc D EBcF fuper eadem bafi B¢,
& in eildem parallelis AF BC conftituta. dico ABc D pa-
rallelogrammo EBcF ®=quale efle. Quoniam enim paralle-
logrammum eft A 3¢ D, ®qua- A P B
lisscft ap ipfisc.. eadem F
quoque ratione, & EF eft - / 4 34.hujus,
qualis B¢. quare &, AD ipfi e/ " ‘
EF zqualis erit ¢ : & commu- + Axiom. 1.
nis DE. tota igitur AE ¢ toti . ¢ Aziom.a.
DF cft mqualis. eft autem, & Y/
AB zqualispc. ergoduzea B C
a8 dusbus ¥D DC zquales funt, altera alteri, & angulus
FDC zqualis angulo EAB, exterior interiori 4, bafis 1gitur 44 hujus
£Bbdfi Fc eft - xqualis, & E 4B triangulum quale trian-, .. hojus.
gulo FpC. commune auferatur DG E. reliquum igitur tra-
pezium AB 6D reliquo trapezio EG cF eft ®qualef. cOM-£ pyiom g,
mune apponatur GBC triangulum. ergo:totum parallelo-’ ,
gammum ABCD toti parallelogrammo EB c F 2quale erit.

arallelogramma igitur fuper eadem bafi, & in eifdem pa-
rallelis conpftitura inter fe ®qualia funt. Quod oportebat.
demonttrare.

PROP. XXXVI. THEOR.

Mle;gramma [fuper aqualibus bafibus, & in eifdem
pavaleiss conflituta inter [¢ 2qualia funt. ‘

Sint parallelogramma’ABcDb EFGH fuper ®qualibus ba-
fibus 2 8, & in eifdem parallelis AH BG conftituta. di~
cc‘:lgigl%ommmmn aBcD parallelogrammo EFGH %-
quale effe njungantur enim -, D B y
BE CH. & quoniam ®qualis "
eft Bc ipli F6 & FG zqualis
ipi EH; erit & Bc iph EH
a;gﬂis. sfuntque le, &
iplas conjungunt BE CH. qu®
sutem quales, & parallelas ad ! .
eafdem partes conjungunt, 2« B . C F &

uales, & parallele funt ¢. ergo E3, cR & ﬁuales fuBs, ; 5. hojae

» g: parallel : quare B cH paralielogrammunm eft, & ®quale
ABCD ¢ ; balim enim eandem habet Bgé.”:hujm,‘

« Hyp.
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& in cifdem parallelis 8¢, Ap conftituitur. fimili ratione,
& EFGH panallelogrammum eidem parallelogrammo EBcH

. eft zquale. ergo parallelogrammum a Bcp panallelogram-~

mo EFGH ®quale crit. Parallelo igitur fuper z2qua-
libus bafibus, & in eifdem garalle is conftituta inter fe {unt
aqualia. Quod oportebat demonttrare.

PROP. XXXVII. THEOR.

Triangula fuper eadem bafi, & in eifdem parallelis con
fituta nter fe cqualia funt.

Sint triangula 4 B¢ D B C fuper eadem bafi B¢, & in eifdem
parallelis AD Bc conftituta. dico ABc triangulum trian-
gulo » B zquale effe. Producatur A » ex utraque parte in
E F pun&ta: & per B quidem A D
ipica parallela_ducawr sg, E F

e 31.hujus. o' per ¢ vero ipfi BD parallela

cF parallelogrammum igitur
eft utrumque ipforum EBcA
pBcF, & panallclogrammum

€35.bujus. EBCA eft zquale < parallelo-

grammo DBCF, etenim fuper B c
eadem funt bafi ¢, & in ciidem parallelis 8¢ E F, eftque pa-

§ 3¢- bujus. rallelogrammi. quidem EBc A dimidium ¢ A Bc triangulum,

cum diameter A B ipfum bifariam fecet : parallelogrammi
vero pBCF dimidium ¢ triangulum D Bc ; diameter enim

¢ Axiomi7. DC ipfum bifariam fecat. que autem ¢ zqualium dimidia

« 3t hujus. catur BG'#: per E vero ducas

inter fe zqualia funt. ergo triangulum A B¢ triangulopBc
* eft ®zquale. Triangula igitur fuper eadem bafi, & in cifdemw
parallelis conftituta inter fe 2qualia funt. Quod oportebat
demontftrare. o
PROP. XXXVIII. THEOR.

Triangula [uper bafibus, equalibus, ¢y in cifderlbparal-
lelss conftstuta inter fe funt 2qualia,

Sint triangula A Bc D CE fuper ®qualibus bafibus, 8¢ cx,
& in eildem panallelis BE AD ; D H.
conftituta. dico A BC trian-
gulum p cE =quale effe. Pro- d
ducatur enim A xghex utraque
parte in G H puncta: &per 8
quidem ipfi Io:):A parallclgejw

wrEH parallelaipincs, pa- B ¢ E
- rallelogrammumm igitur et utrumque ipforum G BGA DCEH.
. atque

|
i

! i
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etque eft- parallclogrammum ¢ Bca zquale é parallelo-¥ 36. hujus,

rammo.-bCEH ¢ in zqualibus enim {unt bafibus B¢ cE, &
in eifdem BE GH parallelis. parallelogrammi vero GBca
dimidium ¢ eft A 2c wiangulum, nam diameter. A B ipfum ¢ 34, bujus.
bifariam fecat. & parallelogrammi pcEH dimidium - eft
triangulum D CE, diameter enim DE ipfum fecat bifariam.
quz autem zqualium dimidia 4, inter fe ®qualia {unt. ergo 4 axiom.;.
A Bc triangulum triangulo pcE eft ®quale. Triangulaigi-
tur fuper zqualibus bafibus, & in eifdem parallelis coniti-
tuta, inter fe {unt xqualia. Quod demontftrare oportebat.

PROP. XXXIX. THEOR.
Triangula wqualia fuper cadem bafi, & ad eafdem par-
ses conflituta, in eifden quogque funt parallelis.

Sint zqualia triangula ABc pBc fuper cadem bafi 8¢
conftituta, & ad eafdem partes. dico, & in eifdem paralle-
lis efie. ducatur ‘enim ap. dico aD panallelam cile ipfi

ducatur = Fer A pu mi a 30hujus,
2

——
recta linea A E, V

Ec ducatur.- zquale igitur -
eft ABc tsangulum triangulo ' +er. hot
EBcC?’, fuper eadem enim eft » \ 37- hojus.

bafisc, & in eifdem B, AE

lis. fed ABc triangu- B c '
um tri DBC ¢ eft zquale. ergo & triangulum DBC, gy pyy,
2equale eft ipfi £BC tri 0, majus minori, quod fieri non

poteft. non igitur AEipi B¢ parallelaeft. fimiliter often-
demus neque aliam quampiam elam effe, prater ipfam _
AD. ergo AD ipfi eft parallela. Triangula igitur 2qualia -

. fuper eadem bafi, & ad eafdem partes conftitutain eifdem

quoque funt parallelis. Quod oportebat demonttrare.
PROP. XL.” THEOR.

Triangula wqualia [uper bafibus equalibus, & ad
ea/l?’e;n partes conflituta in cifdem quoguc [unt pa-
vallehs.

Sint 2qualia triangula ABc cDE fu ualibus bafibus
sc cE conftituta. dico etiam in cil’derlr’ner eﬂfq parallelis. du-
catur enin aD. dico AD ipfi BE parallclam efle. Nam
£ non eft, ducatur per A ipfi Bx. parallela aF, # & FE du-s3t. hujug
' eatur,
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#38.hujus. catur.  triangulum igitur asc triangulo FCE cft zqualeé,
cum fuper zqualibus bafibus, 4 1)
& in eitdem parallelis BE AF
conftituantur. fed oiangulum
ABc =zqule ecft triangulo
DCE. crgo & triangulum DcE
triangulo FCE zquale erit,
majus minori, quod fieri non

h A B C. E
poteft. non igitur AF ipfi BE

eft pnallcla.‘%x?ﬁliter chfnonfhabimus neque aliam quam-
piam parallelam efle, prater AD. ergo AD ipfi BE parallela
erit. /Equalia igitur triangula fiper bafibus qualibus, 8 ad
eafdem partes conftituta, etiam in eifdem funt paralielis.
Quod démontftrare oportebat. .

PROP. XLI. THEOR.

Si fﬂalldogmmmum, & triangulum eandem bafim
abeant in eifdemque fint parallelis; paralielogram
mum ipfius trianguli duplum erit.

Panallelogrammum ‘enim AEcp, & triangulum EBg,
bafim habeant eandem Bc, & in eifdem fint parallelis Bc
AE. dico parallelogrammum a3 ¢ trianguli E§c duplum
cfie. Jungawr enim ac. tri- A ) E .
angulum igitur ABC triangulo
sphum EBC cft xqg:ée + ; namque fu-
per cadem B¢, & in eil-
demBC AE lis confti- .
taungur. {egu A hl;CD lelo-
: ranmum m cft triangu-
¢ 34. hojus. P.[‘B&&,mg?jm“ AC 1= B c _
um bifariam fecet. quare & ipfius EBc trianguli duplum
erit. Si igitur pﬁrallglogxammum, & triangulum earlx)dem
bafim habeant, & in eifdem fint parallelis ; duplum erit
pa:arlicll)c;gmnmum ipfius erianguli. Quod demonftare
oportebat.

PROP. XLIL PROBL.

- Dato triangalo eguale pamﬂelgrmrha}n conjb”t“um 7
dato angulo reftilineo. -

Sit datIum triangulum éﬂc’ datus autem rectilineus an-

us D. Ieaque oportet, dato triangulo ABc ®quale paral-

ramraum conftituere in angulo reilincoipfi D arequali.

/ : ecetur

|

i

|

l

1

1
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fecetur Bc bifariam » in E, & juncta A, ad rectam lineam & 10. hujus.

EC, arque 2d punctum in ea - '
E, ’ooni jtuatur angulus 4éCEF - A F G é23. bujus
zqualis ipfi »: & per A qui- - / :

¢

¢AG; perc vero ipli FE du-
catur parallela ¢ ca. elo-
grammum igitnr eft FEcG.
& quoniam BE dtsaquadliszc, B E ualecf ek
erit & a B E triangulum < triangulo AEC , fuper 2qua- ¢ 38 hujus.
libus enim funt bafibus BE EC, &ineifd?;n.nc ﬁﬁm- :
lelis. ergo triangulum Asc trianguli aec cft duplum. eft
autem, & parallelogrammum FEcc duplam e criangudi 35, hujus.
AEC ; bafim enim eandem habet, & in eifdem eft paralielis. '

e igitur eft FEcc perallelogrammum triangulo aBc

CcEF angulum @qualem angulo p dato. Dato igi-

tur triangulo A Bc zquale paralielogrammum FEcCG con-

ftitutum eft, inangulo cEF, qui angulo p eft zqualis. Quod

¢ 3. hujus,

dem iph Ec parallela ducatur i’ \\

. quidem facere opo: .

PROP. XLIIL , THEOR.

Ormmis parallelogrammi é'patii ecorum, que circa dia-
metram _[unt, parallelgrammoram complementa
- anter fe [unt wqualia. : :

Sit parallelogrammum 4 B¢ D, cujus diameter 8 p, & circa
ipfam B parallelogramma qm'rfem fint FH £G, qux vero
complementa dicuntur AK KC. dico ak complementum
complemento k ¢ zquale effe. Quioniam enim parallelogram-
mum eft ABcD, & ejus dia- H

meter BD, zquale s eft ABD —— : D « 54 hujus
triangulum triangulo BDC. _ !
rurfus quoniam HKFD paral+ ° A -
lelogrammum eft cujus dia- L\ __K F

meter DK, triangulum HDK N\ B

" triangulo DFK =xquale +* erit. B G *é'

eadem ratione, & triangulum <
KGB triangulo KEB eft zquale. cum igitur triangulum

Auidem BEK @quale fit triangulo BGK triangulum vero
HDK ipfi DFK; erit triangulum BEX una cpm ‘triangule

HDK ®quale triangulo BGK una cum DFK triaagulo.. cit

autem, & totum triangulum 4 B D zquale toti BD . .1gli-

quum igitur A K complemeéntum reliquo complemento X ¢

eft xquale. ' Ergo omnis parallcéagra'mmi{patii gorum, ‘quz

- cna

-
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circa diametrum funt parallelogrammorum complement in-
ter {e zqualia funt. 'Quod oportebat demonttrare.

PROP. XLIV. PROBL.

Ad datam veSam lneam dato triamgale wqnale paralle-
logrammam applicare in dato angulo réltilineo.

Sjt data quidem reta linea a3 ; datum vero triangulum
¢, & datus angulus reCtilineus . oportet igitur ad datam
re@am lineani A B, dato triangulo ¢ zquale logram-~
mum applicare in angulo ipfi » =quali. Conftituarur trian-
gulo ¢ equale 4 parallelogrammum BEFG, in lo EBG,
3uicﬂwqualis D. & ponatur BE in diretum iph A B, pro-

ucaturque FG ad H: & per A alterutri ipfarum 3G EF

431, hojus. parallela # ducatur AH, & HB jungatur. quoniam igitur in
as AH EF reta linea HF incidit, anguli AHF HF
¢29. hujus. duobus rectis aquales o F B ”
funt, quare BHF HFE |
duobus re&tis funt mi- '
nores. quZ vero a mino-  [p
ribus, quam funt duo re- ,
_ (i, in infinitum produ- G —M
dAxio. 13 Quntuy, conveniunt 4 in- ‘ B . :
ter fe. ergo HB FE pro- .
ductz convenient. pro- H A L

« 43. hujus.

2 15 hujus,

ducantur, & conveniant .

inx : perque kalterutri ipfarum EA FH parallela ¢ ducatur
KL, & AH 6B ad L M punta producantur. parallelggram-
mum igitur et HLKF, cujus diameter HK, & cifca HK
parallelogramma quidem funt A 6 ME ; ca vero qua comples
menta dicuntur LB BF : ergo LB ipﬁ,sp eft . zquale. fed,
& B F zquale eft triangulo €. quare, & LB triangulo ¢ z-
quale erit. & quoniam ¢ BE angulus zequalis f eft angulo
A BM, fed & zqualisangulo p, erit & angulus A Bp angulo
p zqualis. Ad datam igitur reCtamn lincam A B, dato trian~
gulo ¢ xquale parallelogrammum conftitutum eft LB, in
anglélg ‘aBM, qui eft zqualis angulo p.  Quod facers o«
portebat. .

PROP. XLV. PROBL.

. ReBilingo dato equale parallelgrammum conflitiere in

dato angulo recZilineo.
~ $it darum teilineum aBcD, datus vero us recti-
lineuse, itaque oportet rectilineo ascp =quale paralielo-

m e e ———
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grammum conftituere in angulo ipfi £ sequali. Conjungantur -
enim p B, & conftituatur. trianguio A DB zquale p:rga‘?lx:lo- 4 42 hujue
grammum FH: in angulo HKF, ?ui eft zqualis angulo E.
deinde ad re¢tam lineam ¢ 1 applicetur triangulo D'BC - ;
quale s parallelogrammum 6 M, 1 angulo ¢ HM qui angulo b ¢4-hujus.
E eft zqualis. & quoniam angulus E wqualis eft utrique
ipforum HKF GHM, erit & HKF angulo GHM zqualis.
communis apponatur K HG. angwli igitur FKH KHG,an-
E;lis KHG GHM zqualesfunt. fed FKH KHG funt sequas
¢ duobus reétis. ergo, C v
& KHG cHM duo F G

retis zquales erunt. ita-. D L
que ad aliquam rectam
. lineam ¢ B, & ad daum (4]
in ea pun@um H duz re- E
&tx linex XH HM non : :

4adc.-/p.fdcmpartr:spoﬁtﬁ!:'A B K H i

cay. hujns,

in direGum igitur deft x B ipfi HM. 8 quoniamin paral-{ 4 hujus.
lelas kM FG recta linea He incidit, alterni anguli MmHG
HGF zquales < funt. communis apponatur Ha L. anguli igi~
tur M HG HGL, apgulis HGF HGL funt zquales. at an-
guli MHG HGL 2quales ¢ funt duobus retis. quare &
anguli HGF HGL duobus reis squales etunt. in direGum *
d jgitur eft FG ipfi L. & quoniam xF ipfi HG & =qua-
lis eft, & parallela; fed & Hao ipfi ML ; erit K F «ipfi ML ¢ 30 hujus;
& ®qualis, 8& parallela. ipfaﬁue conjungunt re¢te linex
KM FL. ergo & xm FL zqualesf & parallelse funt. paral- £33 tujus.
" lelogrammum igitur eft K FL M. at cum triangulum qui- .
dem ABD =zquale fit parallelogrammo HF : trian
VeroDBC lelﬁra.mmo GM; efit totum ABCD recti=
lineum toti parallelogrammo x P L M aquale. Dato igitur
redilineo A B¢ D zquale parallelogrammum conftitutum eft
KFLM in o FKM, qui eft eequalis angulo & dato. Quod
facere oportebat. ‘ . -

Cer. Ex jam dictis manifeftum i}f quomodo ad datam
reftam lineam, dato rectilinco e parallelogrammum
applicari pofijt in dato angulo rectilineo. - .

PROP. XLVI. PROBL.
Super data rella linea quadvatum deferibere.

Sit data recta linea A 5. oportetfupes ipfa A% quadratum
N ‘ C» - delcri-
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Y t . .
a 11.hujus. defcribere.  Ducatur « recte linee A5 2 punto in ea dato
43.haius. A ad rectos angulos Ac; & ipfi A.B‘zqleile" natur AD';
ue punétum p ducatur e DE ipfi AB ela, & per B
¢ 31.hujus. 1pfi’ A D parallela ¢ ducatur 3 2. parallelogrammum igitur eft
~ ADEB. & AB quidem eft d zqualispE,

d34 hujus. oD vero.ipfid BE. fed & Ba ipfi AD e{i
equalis. quatuorigiturBA AD DE EBin~ -
ter {e =quales funt, ideoque zquilaterum -
elt ADEB panallelogrammum. dico et- b E
© jam retangulum efle. qubniam enim in
. parallelas AB DE re@a linea incidit A,
¢39.bujns. aponli BAD ADE duobus rectis funt « z-
quales. reus autem eft p A D, ergo, &
ADE retus erit. parajlelogra :
vero fpatiorum, quz ex oppofito funt la~n A~ &

. f 34 hujus, tera, & angulifinter fe @qualia funt. re-

&tus igitur eft uterque op‘{oﬁtomm ABE BED angulorym :
& obid reCtangulum eft A pBE. Oitenfum autem dt -
uilaterum eflé. Quadratum igitur fit necefle eft, atque eft
?‘u‘per reéta liiea A B defcriptum. Quod ipfurn facere oportebat.

Cor. Hinc omne parallelogrammum habens unum -
Jum rcétu;xicﬁ re&mgulum.gﬁ C o

PROP. XLVII. THEOR.

In reSangulis triangulis, quod & latere veQund angu-

Jum fubtendente de/’c,r 'Z;;aur guadratum cquale ef¥
quadratis, quae a lateribus refum angulum conti-
nentibus defcribuntur. :

-Sit triangulum reGtangulum a B¢, re€tum habens Ba c an-
gulum. dico quadratum defcriptum 2 reta B¢ zquale effe
uadratis, que ab ipfis BA ac de- ,
?cribuntur. defcribatur 4 enim 2 Bc G -
quidem quadratum BD Ec, ab ipfis H
«46hujus. B A AC quadrata 4 GB HC, perque A B -
alterutri ipfarym 8D CE parallela du- K
! © caturaLy& AD Fcjungantur. Quo~ -\ _~ _
. niam igitur uterque angulorum BAC B (o :
éDifin3e BAG rectus # eft, ad aliquam rectam .
lineam B4, & ad,datum in ea pun- .
ﬁugfdA duzre&zﬁ?ea, dc agnon
em s pofitze, angulos qui D L
deinceps ﬁgxatrfieuo%(:ls rectis zqv.uﬂes . E
« 14 hujus, efficiunt. in dire€tum igitur ceft ca ipfi AG. eadem ra-
: tiene; & A Bipfi AH-eft’in direGum. & quoniam angulus
P ! . DBC
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D BC eft qualis angylo F B4, retus enim uterque eft, com-
munis apponatur A BC .totus. igitur D B A angulus toti FBC
eft 4 zqualis. quod cumdu® A3 BD duabus F# BC zqua- 4 Axiom.2.
les 4 fint, altera alteri, & angulus D84 zqualis anguloFBc;
‘erit & bafis AD bafi Fc zqualise, & ABD triangulum 4 bujus.
triangulo ¥ 8¢ ‘zquale. eftque/ trianguli quidem A gD du- ‘
plum BL pamllelogrammumy bafim epim eandem habent -
BD & in eifdem BD Al funt patallelis : trianguli f vero f41-hojug
FBC duplum eft ¢ B quadratum ; rurfus enjim bm(%m*habexit’
candem F B, & in eifdem funt parallelis¥B G c. qua autem
zqualium Juplicia inter fe @qualia-¢ funt. ergo. zquale eft g Axiom.¢.
parallelogrammum BL ipfiG B quadrato. fimiliter junéis AE
BK, oftendetur etiam cL parallelogrammum equale qua-
drato, Hc. totum igitur DBEC quadratum duobus quadra-
tis 6 B Hc eft ®quale. & delcribitur quidem pBE ¢ quadra-
tum 2 recha linca B¢, quadrata verogs Hc abipfis BA ac.
quadratum igitur BE, 2 latere B¢ defcripum mquale eft

uadratis, qua defcribuntur 3 lateribus Ba ac. Ergoin re-
: lis triangulis, quadratum, quod defcribitur 2 latere

- retum angulum fubtendente zquale eft quadratis, que 3

lazeribus reCtum angulum continentibus de(?:ribuntur. Qupd

oportebat demonftrare. .

"PROP. XLVIIL THEOR.

Si quadratum, quod defcribitur ab une laterum trian-
guli wquale it quadratis, gac & religuis trianguli la-
Zeribus defcribuntur 5 angulus religaus duobus trian-
gwli lateribus contentus relus erit. '

Sitrianguli a B¢, quod ab uno latere Bc defcribitur qua-
dratum zquale fit quadratis, quz 2 reliquis trianguli lateri=
‘bus BA ac delcribuntur, dicoangulum BAc reétum effe.
ducatur enim 3 pun&o a ipfi ac ad reCtos angulos AD;
ponaturque AD ipfi BA =- * _
qualis, & Dc jungatur. Quo- D
niam igitur DA eft =qualis .
Aex;z erit & quadratum quod A
defcribitur ex DA - =qudle
quadrato ex AB, commune
apponatur quadratum, quod ex
Ac. ergo quadrata, que expa B c
Ac zqualia funt quadratis qua ex BA ac defcribuntur.
fed quadratis quidem , quz ex DA a¢ zquale « eft, quod 4 7. hufus.
€xDC quadratum ; rectus enim angulus eft pac: qua-
. C3 dratis :
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dratis vcro, quz ex BA Ac ®quale ponitur quadratum,
quod ex BC. quadratum igitur, quod ex p.c 2quale cft ei,
quod ex #c quadrato. ergo & latus pc lateri cB eft =-
uale. § quoniam ;A eft 2qualis AB communis autem ac,
o guxm\ acxquales funtduabus A Acy &bafispc eft =-
68.hujus.  qualis bafi cB. engulust igimrpac anguﬁ) BAC cft zqualis.
reCtus autem eft DAC. e1go& Bac reQuserit. Si igitur
quadratum quod deicribitur ab uno laterum trianguli, -
quale it quadratis que 2 reliquis trianguli lateribus defcri-
buntur, -angulus reliquis duobus trianguli lateribus conten-.

tus reCtus erit. Quod oportebat demonftrare. - .

\
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EUCLIDIS
EL EMENTORUM.
LIBER, SECVUNDUS.

DIFFINITIONES

. re&nngulum contineri di-
O citur fub r hncxs, qux reCtum angu-

lum comprehendunt

- . IIb .
OmmspaaUelogmn i fpatii, unumquodvxs commg::

circa diametrum ipfius {unt puallelmum cum
bus oomplemenus gnomon vocetur.

“ PROPOSITIOL THEOREMA.

55 fint due relia ince, altera autem ipfaram ﬂ'z?a ..

JSuerit in quatcumque partes ; relangulum fub dua-
N bus velliy lmeis contentum ﬁgaale ¢ff cis reSangu-

lis que [ub ety linea mf«‘?a, & Jingalis partz-,

-bas contmentar. i

Sint duz re@tz linee & BC; & fe&aﬁt BC mnquem'

pundtis b k. dicareQangulum B D_E ¢

rcéh:slhneelg A BC oonlltentuwrs' : ‘ '
e r o

=eqmccnrxtinemr fub BD? '8

rectangulo ﬁle&Dn A
& ei- quod‘}nb ‘A&EC con: * X L j}{
tinétur. Ducatur enim 3 ‘

&o B ipfisc adreftos san- TFl- 7 - A .

quidem

39

. au prmu

-&\*l BF: atque ipfi A’ pomurtaequahs 26 & p%r ¢

O; primi,
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i;x-primi.

EucLipis ELEMENTORUM.
quidem ipfi Bc parallela ¢ ducatur GH: per E p c vero

ducantur DK EL CH lee < ipfi BG. reCtangulum igi-
tur BH eft ®quale rectangu- B D_E ¢

lis Bx DL EH : atque ¢ft B i -1

quidem,* quod .fub" A & BC T v
contigetur ; etenind cogtine- | B

trfubes BC; & BG Ipfia L P -

eft zqualis ; rectangulum au- K L H
tem EK eft quod continetur ; e——
fubiplis A & BD; continérur FI ' ¢ A \
enim fub 6B BD, quarum G B eft xqualis A : & rectangu-.
lum pr eft quod, contigetur fub .4 & DE, qQuopiam DK,
hoceft BG ipfi a cft =qualis; & fmiliter r lum EH
eit quod fub A & E c continetur. ergo retangnlum conten-
tum fub a & B¢ eft zquale retangulo contento, fub A & 8D,
& contento fuba & Dg, & adhuc contento fub A & .kc.
?& igitur fint duz. linesaltera attexrrib 1gﬁ;rbum ??g
eritin quotcunque partes ; retangulum fub duabys r
lineis contentum eft zquale eis-quz fub recta linea infecta,
gc Lingulis partibus continentur. . Quod .oporecbat .demons
rgre,- . . . : . L L -

PROP. II. THEOR: & = - .

'Sireta hnea [eida fuerit wtcungue ; reltanguls que

al4§.primi.

b 31.primi.

Wb tota, & [fingedis parsibus comtidcstar mqwilia
Jans- ei quod & WX fit quadvato: -+ e
Re@ta enim linea 4B feda fit utgqunque in pundo o

dico re@angulum: quod fab aB kcfgggnetm,p::i cumy
contenta {ub 8.4 A @Quale efle.quadre(o,.quod fit ex A B

defcribatur # enim ex a B qua- A € B

dratum apEB, & per ¢ du- k' — o

catur . afﬁmtﬁ ‘plarym ap et 1t r

BE. paraleéR c igirur A

eft A £ re®tangulis AF cE. at-

que. et AE quidem -quadsas -
tum, quod €X AB; AF yero - _
reGangulum coptenturfygbea .. 0., .. F E -

AC; etenim fub DA A ¢ contingtur, quarum AD ipfi AR

eft 2qualis, & rectangulim c s, continetur fub AB B ¢,cum

BE fit equalis AB. ergareGangulum fub.34 & ac umd

cum re&anegxlo fub a8 & '8¢ 2quale. eft quadrato ex .4 n.
Si igitur recta lines utcugque ft@h fuesit,. seCangula, quae
fub tota, & fingulis partibus continentury gequalia funt ei, .

~ quod & tora fit quadsato. - Quod demonftrare aportebat. _ . -
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PROP. III. THEOR.

- S velia linea utcungue [eéta fuerit ; rellangulum fub

tota, & una cjus parte contentnm equalk cff,

reGangub, quod fub partibus contineter , &rci quod

a predifda parte fit quadrato.

I}eﬁbﬁ enim linrgé;:gﬁel&q fit t;t;clun ue gzhp:grfltof:b di-
cofubaB&BC um zquale efie r ofubac ..
BC ufia. cum quadrato, quod fit ex Bc. defcribatyr s enim #46-primi.
ex BcC quadratum cDEB; producaturque ED inf: & per |
A alterytri ipfarum ¢ D BE pa- c
rallela 4 ducatur AF. zquale
utique erit r um AE

Mplis AD cE: & elt AE qui-
em rectangulum contentum
fub aB BC; etenim fub a3
BE continetur, quarum BE eft
zequalis Bo: retangulum ve- ] E
10 AD eft qnod continetur fub Ac ¢B, cumDcipfi cB fit
ualis : & DB eft quadratum, quod fit ex BC. ergo reCtan-
gum fub AB Bc eft Zquale rectangylg fub Ac cB und
cum %Juadra.to quod ex Bc. Siigitur recta linea utcunque
feQa fuerit 3 recangulum fub tota} & una ejus parte conten-
tm zquale eft rettangulo quod fub partibus continetur, §
el, quod 2 przdicta parte fit quadrato. ' cat,

PROP. IV. THEQR.

Si reite linea JelZa fuerit tcungue, quadyatwms quod:
it & tota equale erit, & Zaadhti: gux_ i partibus-
jgmt, ? ez, guod bis fub partibus continctur re-
- Ganeuls, .

Re&a enim line# a3 fetta fit utcunque in¢. dico qua-
gcrat_um quod fit e:(:)d Ab§ ?cgnle efle, & quadratis ex 4c cB

ei re@tangulo quad bis fub A : ..
CB ,continetur.q Defa-ibuturc‘ A S B 4 46.primi,
€nim ex A B quadratum ADE B, 1l G e

jungaturque B D, & per ¢ qui-
dem alterutri ipfarum AD BE
parallela ¢ ducatur cGFj per @ - b3rprim} |
vero alterutri ipfarum AB DE : - <
ducatur ¢ parallela Hx. & quo- D F E
mam.cnml\eh.ipﬁagn, &. in ipfas incidit BD: eri.
exterior 2agulus B ¢ interiori & oppofitd ADB sequalis ¢ ¢yg priesdy

A ¢ —o—B (. primi.
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- 4 5. primi. angulus autem ADB eft zqualis 4angulo aBp, quod &
latus B zquale oft lateri AD. quare cG s angulus angulo
¢ 6. primi. G BC eft zqualis: ac propterea latus Bc lateri cc zqualee.
f34-primi- fed & latus c & sequale feft lateri 6k 8 c o ipfi Bk, ergo &
ok cft ®quale kB, 8 cGKB A c B
2quilaterum eft. dico infuper ~ A
etam reGangulum cfle. quo- H L Je
niam enim c¢ eft parallela ipfi /
BK & inipfas incidit ¢B; an- |
i kBC GcB duobus rectis
unt xquales.. retus autem . .
et xac amgulus. ergo & re- D . ® E
€tus G.cB, & anguli oppofiti ccx ¢ kB telti erunt. rectan-
gulum igitur et co k8. fed oftenfum fuit & =quilaterum 4
efle. quadratum igitur eft cgk B, quod oguido:m fit ex Bc.
eadem ratione & HF eft quadratum quod fit ex' Hg, hoc’
. .eftexac. ergo HF cK exipfis Ac cB quadrata funt. &
£43- Primi. quopiam re¢tangulum A 6 eft zquale reftangulo 6 £; atque
eft Ac quod fub ac cp continetur, eft enim ¢t ipfi cB
2qualis : erit & GE 2quale ei quod’ continetur fub ac cB,
quare rectangula A G GE xqualia funt & quod bis fub ac
CB continetur. funt autem & HF CK quadrataex A¢ CB.
quatuor igitur HF CK AG GE, & quadnatisex ac'cs, &
ei quod bis fub A ¢ c B continctur re€tangulo funt :caualia 3
HF CK AG GE componunt totum ADESR quadratumi
fit ex A B. quadratum igitur ex A 8 aquale eft, & qua~
ratis ex Ac ¢ B, & ei bis fub aq cB continetur re-
¢tangulo. Quare fi re@a linea utcunque fecta fuerit ; quadra-
tum quod fit 3 tota =qmale erit ‘& quadratis que a parti-,
bus fiunt, & ei rectangulo quod bisfub partibus contine-
tur. arque illud et quod demonitrare oportebat.
Cor. Ex hoc perfpicue conftat in quadratis fpatiis parallc-
logramma quz funt circa diametrum, qadrata effe. -
PROP. V. THEQR. -
- Sivella linea [el¥a fuerit in partes equales, d in par<
tes maquales ; teflangulum [ubincqualibns totins’
‘ partibus contentym una cum quadvato linex que
s . . dnter felliones interjicitur, wquake ofl ¢i quod & di-
widia fit quadrato. . . S
Reta enim linea quevis an feCtafit in partes zqualés -
~* sd pun@um c, 8 in partes inzquales ad . dico r R
% Jur contentum {ub A D BD, una cum quadratp quod fit ex
L . ’ CcDh
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¢ p :equale effe ¢iquod ex ¢ B fit quadrato. Defcribatur 4 enim 446.primi.
ex BC quadratum CEFB: ducaturcﬁc BE ; & per b qui-
dem alterutri ipfarum cE BF parallela b ducatur pHG ; per ¢ 51.primi.
1 vero ducatur kLo parallela 5 alterutri ipfarum cB c£F:
& rurfus per A ducatur alteratricL Bo parallela b ak. &
.quoniam cH complementum ®quale - eft complemento H¥, . 43.primi,
commune apponatur DO, totum igitur co toti DF eft o=
quale. fed co eft zquale4ar, A c n 435.ptimi.
quoniam&acdi;l%cn. ergo -
+& AL ®quale DF. com- l_ M1 ig
mune apponatur cH. totumi- K 2 H
gitur AH ipfis FD DL zquale X
erit. fed AH quidem eft quod - —
fub A » DB continetur, etenim E @ F
DH ipfiDB eft =qualise; FD ¢ Cot. 4.
DL vero eft gnomon MNX. igitur M NX ®qualis eft ei hujus.
quod fub AD DB continetur, commune apponatur L G, -
uale ¢ fcilicet quadrato quod ex ¢D. €rgo MNX gnomon,
& Lg-zqualia funt reCtangulo, quod cohtinetur fub oD DB,
& ei, quodfitex €p q to. fed MNx gnomen, & LG
" funt totum quadratum cEF B, quod quidem fit ex ¢B. ergo
reGangulum fub Ap pB; una cum quadrato quod ex c b,
uale eft ei quod ex c B quadrato. Si igitur recta linca
fecta fuerit in partes zquales, & in partes inzqualcs, rectan-
- gulum fub inzequalibus totius partibus contentum una cum
quadrato linez que inter fectiones interjicitur, 2quale eit
ei quod & dimidia fit quadrato. Quod demo o-

4 PROP. VI THEOR. -

S7 relda linea bifariam [ecetur, atque ipfi in direlunt
adjictatur quedam velta linea ; rellangulum fub tota
cum adjelta, & adjella contentum, una cum qua-
drato dimidie, wquale ¢ff quadrato quod ab ea que
ex dimidia & adjelta conflat, tanguam ab ana ke
nea deferibitur. e

Redta enim linea quavis o B fecetur bifariam in pun&to c,
& adjiciatur ipfi indireGtum B p. dico reGtangulum fub 4 D
DB uni cum quadrato ex B¢ ®quale effe ¢i quod fitex cn
uadrato. - Defcribatur 4 cnim ex cp quadratum ¢EFD,
jungatur pe; per B alierutri ipfarum cE DF eﬂa- a46.primi.
rallelz ¢ dygatur BHG: & per H ducatur KL M p:lrall 126 g4, primi,
. : terutri,
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alterutri ipfarum Ap EF; & adhuc per a alterutricL DM
parallela b ax. Itaque quoniam A c eft 2qualis ¢ s, erit, &
( AL reCtangulo
e36.primi.cH qualec. fed CH =quale A€ B_D
44y primi. yoft yF, ergo & AL ipfl HF | R
%quale erit. commune appo- 1 N
natur cM. totum igitur aM K L
gonomoni Nxo eft ®quale, at- Y
que eft M, quod fubap DB ‘
foor- 4 continctur, etenim pM.eft ez~ E G F
AW qualis pB. ergo & gnomon '
Nxo zqualis eft reCtangulo L
fub oD DB. rurfus commune apponatur L G, 2quale ¢ {cilicet
quadrato, quod ex ¢B. reGangulum igitur fub oD DB un
~ cum quadrato quod ex Bc zquale eft gnomoni Nxo & ipf
LG. fed gnomon Nx 0, & LG componunt CEFD quadn-
tum quod quidem fitex cp. ergo rectangulum {ub a»
DB um cum quadrato ex BC % ua%eeﬂ: ei, quod fit ex cp
- quadrara.  Siigituf reGa linea fecetur bifariam,. adjiciatur-
que ipfi in dire¢tum quadam reéta linea ; reCangulum fub
tota cum adjeta, & adjeta: contentum und cum quadraw
dimidiz 2quale eft quadrato quod ab ez que.ex: dimidis,
& adjecta conftat, tanquam ab una lines, defcribitur. Quod
oportebat demonftrare. , R
- PROP. VII. THEOR.

Sirelia linea utcungue [ei2a fuerit, que  tota, & tina
parte fiunt utraque quadrata ﬁyaa?ia Junt, o rean-
gulo, quod bis [ub totazac ditka parte continetur, &

- ¢i quod & religua parie fit quadrato.

.~ Re&a enim linea quzdam A B fedta fit utcunque in pun-

&o c. dicoquadrataex aB BC A cC _.mr

zqualia efle, & rectangulo quod BN

-bisfub AB Bc continetur, & ei H @
uod fit ex Ac quadrato.. De- KA 7 ¥
#46 primi. ?cnbatu ibatur 4 enim ex A B quadra- ;v
: tum A DEB, & figura conftrua-

.. tur ¥, Iraque.quoniam AG rect-
#43-primi. angulum quale 5 eft rectangula F R

. * Figura dicitwr confirwi cvm i parallelogramnio dnle linee laseribus
pearallele. Jecantes diameirsm in uno puniho, efficiuns dus parallelogramma
arca Yiamesrum, & duo complementa. Similier duple figura diciesr conftrss

.Gom dulle relte laevibus parallele , cfficims quanor paralielogramma
© oica diamesrsimy ¢ quamor complemensa, R

GE.
f

X
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G £, commune apponatur CF: quare totum aAF toti CE cft
=quale. reGtangula igitur AF cE dupla funt retanguli ar.
fed A¥ ce funt L®M gnomon, & quadratum CF, ergo

XL M gnomon, & quadratum cF¥ dupla erunt retanguli
AF. eft autem id quod bis fub A8 BC continetur duplum

- ipfius AF; etenim FF eft . zqualis Bc. gnomon igitur

KLM, & quadratum cF equalia funt, ei quod bis fub a s
BC continetur. commune’ apponatur HF, quod eft ex Ac
qQuadratum. ergo gnomon KL M, & quadratacF HF @qua-
lia fone ei quod bis fub AB Bc continetur, & quadraro ex

" ac. fed gnomon XxLM; & quadrata ¢F H F- componunt
. ADEB,&CF, ﬁluz funtex AB Bcquadrata. quadrata igitur

€x A B BC ®qualia funt rectangulo, quod bis fub A8 B¢
contidetur una cum eo quod fit ex A ¢ quadrato. Ergo fi
recta linea utcunque fecta fuerit ; que 2 tora, & una parte
fiunt utraque quadrata zqualia funt rectangulo quod bis
fub tota, ac di¢ta parte continetur, & ei quod 2 reliqua
parte fit quadrato ; quod oftendere oportebat.

" PROP. VIII. THEOR.

45"

¢ Cot, ¢
hujus.

Si refia linca urcangue felda fuerit; quod quater

Jubtota, & ana parte continetur refangulum unz
cam_quadrato religue partis equale eft guadrato
guod “ex tora, & dilta parte tanquam ex una linea
deferibitur. :

Retta enim lik 43 focta fit utcunque in ¢, dico re@t-
angulum quater fub A B Bc contentura una cum quadrato

. quod ex Ac zquale efle quadrato, quod ex aB BC tan~

quam ex una linea defcribitur. Producatur enim recta li- -

nea oB in p; & ipfi cB po- c
natur equalis BD ;pﬁ deferiba- 2 Tp
turque €X AD quadmtum AE . | 61 K™ e
F p; & dupla figura conftrua- s o/ r i,
tur. quoniam igitur cB et X : i\
#2zqualis BD, atque eft ¢B h g I
ipi 6x zqualisé; BD véro - T
ipikN: ent & 6Kk =qualis
KN. eadem ratione, & PRipfi

Rro eft zqualis. & quoniam E ° H L F
¢ B eft 2qualis Bp, & 6K ipfi KN ; erit rectangulum ., qui-
dem ck reftangulo BN ; re€tangulum vero GR ipfi RN ®-

ahyp.
b 34 primi

qualee. fed ck eft 4 2quale RN, complementa enim {unt ¢ 6. peiod..
parallelogrammi c o, ergo & BN xquale eft GR, & uatuti;dq.g.pnnn,
. - T
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. reftangula DK X ¢ GR RN inter fe ualia'f!eoqu' ¢ qua~
drupla funt rectanguli cx. rrfus :c?niam ’c B eft a)&ahg
BD, & BD quidem ipfi BK, hoc ipfi cc =qualis; cB
vero iph GK, hoceft Gr: erit & ce mqualis 6 p. eft autem
& PR ipfi RO =qualis, rectangylum igitur a6
. . MP, &retangulum PL ipfi ~ A C
443 primi. g p @quale crit. fed MP elt I =
&quale PL; complementa e- il _ &
nim funt M L parallelogrammi.. st p
&u?re & ac ipfirFelt zqua- X *
. QUAtuOr igiur AG M P PL Yoo
RF inter fe xqualia funt, ac :
propterca ipfius AG quadru-
pla. oftenfum autem eft, &
guntuorcx BN GR RN qua- L] H L F
ruplaefie ck. quare octo continentia gnomonem STY i-
pfius Ak quadrupla funt. & quoniam sk eft quod fub a3
BC continetur ; etenim 3K eft ®qualis Bc; erit contentum
quater fub AB Bc ipfiusAk quadruplum. at demonttratus
eft gnomon s T v quadruplus ipfius AX. quod igitur quater
cor. & fub AB B¢ continf)tgr uale eft gnomoni sT :& commine
¢Cor.4. gppomatur x'H, quod quidem -quadrato ex A c elt « zguale.
hajus. c?g’ quod quan;lr fub A8 BC bomtneturums cum quadrato
ex Ac zqualeeftipfi sT Y gnomoni, & quadrato xH. fed
STy gnomon, & XH totum funt AEFD quadratum, quod
deferibitur ex AD. reftangulum igitur quater fub a3 B¢
contentum un2 cum quadrato ex A ¢ zquale eft ei, quod ex
aDp, hoceft ex AB Bc tanquam ex ung linea_ defcribitur,
quadrato. Ergo fi re@a linea utcunque fecta fuerit ; uod
. quater fub rota, & una parte continetur re¢tangulum, unk
cum quadrato reliquz ‘partis, zquale eft guadmto quod ex
tota & dicta parte, tanquam ex una linea defcribitur. Quod
oftendendum fuerat. ’

PROP. IX. THEOR.

Sirefta linea in partes wquales, & in partes inequa-
les felka fuerit, quadrata que ab inequalibus totius
partibus defcribuntur, dupla funt & quadrati di-
midic, & quadvati linec cfus que mter [elFiones
mreryicitur. . ‘ :

Recta enim linea quavis aB feGa fit in partes zquales |

ad ¢, & in partes inequales ad p. dico quadrata exAD. DB, |

11 primi, quacfntorum ex Ac ¢ D dupla effe. Ducatur # enim 2 |
. punco ¢ ipfi A5 ad rectos angwlos ¢ E, & utrivis ipfarum |

ac
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ACCB z?ualis ponatur, junginturque EA EB. a4C Pt D

quidem ipfi ¢ E parallela & ducatur p ¥ per F vero ipfi A B4 st-primi.-
paralicla b FG, & o F ducatur, Jtaque quoniam ac eft -

qualis GE; erit ¢ & angulus EAc angulo AEcC zqualis.cs primi.
& cum rectus fic angulus ad ¢, reliqui AEc EAc uni

recto zquales < erunt. & funt equales inter fefe. utervis d 3.Cor ;1.
igitr iporum AEC EAcCTei . primi.

elt dimidium. eadem ratione, . E

& re@i dimidium cft utervis
ipforum CEB EBC. €180 totus’
angulus AEB reftus-eft. & G ‘
quoniam angulus GE F dimidi- ;
um eft reti,reGtusautem G F; A D B
2jualis enim «eft interiori & . ¢39.primi.
oppofito EcB, erit, & reliquus EFG recti dimidium : - 'Y
qualis igitur eft g P angulus ipfi EFG. quare & laus EG

lateri 6 ¥ eft f2quale. rurfus quoniam angulusad B dimi-f6. primi.
dium eft recti, retus autem Fp B, qudd ht 2qualis interi- -

ori & oppofito Ecs: reliquus BFD re&i erit dimidium.
. angulus igitur ad B zqualis eft angulo DF B ; ideoque latus

DF lateri DB zquale. & quonizm a c eft 2qualis cE, erit,

& ex A ¢ quadratum =quale quadrato ex cE. quadram igitur

ex Ac cE dupla funt quadrati ex Ac ; quadratis autem ex

Ac cE xquale eft quadratum ex E A, fiquidem rectus eft £47-primi.
ahgulus- A cE. ergo quadratum ex Ea quadrati ex aceft

duplum. rurfus quoniam EG qualis eft ¢'F, & quadratum

ex EG quadrfto ex 6F eft @quale. quadrata igitur ex EG

& Grdupla funt quadrati ex GP. at quadratis ex EG GF
zquale £ eft. quodex EF quadratum. ergo quadratumex ¥

quadrati ex G F duplum erit. 22qualis » autemeft 6ripficp.,, 4prini
quadratum igitur ex EF duplum eft quadrati'cp. fed &
mratum ex AE quadrati ex ac eft duplum. ergo qua-

ex AE EF dupla funt quadratorumex ae cp. qua-

dratis vero ex AE EF ®quale geft ex aAF quadratum; quo-

niam angulus AEF reCuseft. quadratum igitur ex AF qua-
‘dratorum ex A ¢ cpeftduplum. fed quadrato ex AF =qua-

liz funt ex A D DF quadrata. rectus enim eft dngulus quiad

D. ergo ex AD DF quadrata dupla fime torum ex A ¢

cD. eft autem pF ipfi DB 2qualis. quadrate igitur ex A D
pB:-quadratorum ex Ac ¢D dupla erunt. - Quare fi recta
linea in parres =quales, & in partes inzquales feta fuerit,

guac ab inzqualibus t?mdpmibus defcribuntur quadrata -

upla funt, & quadratidimidiee, & quadrati linez eus quse
inter fectiones interjicitur. Quod oftendere oportebat.

I S . PROP.

.
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PROP. X. THEOR.

Si refia linea [ecetur bifariam, & ipfiin direlum que-
vis refla linca adjiciatur; - qucc & tota cum adjciza,
& adjella fiunt wtraque quadrata dupls funt, &
quadvati dimidie, & quadrati quod ab ea que cx
dimidia, & adjel¥a conflat, tanguam ab una lines
defcribitur. 2 ' '
Re@a enim linca A B fecetur bifariam in ¢, & ipfi in dire-
&um adjiciatur quzvis re@a linea pp. dico quadmta ex
AD DB quadratarumex-ac cb dupla effe. Ducatur enim 3
_auprimi. puncto c ipfi A B ad rectos s angulos cE, & utrique ipfarum
Ac cB zqualis ponatur ; ducaturque AE E B, & per E quic
';x‘Primi- dem ipfi Ap parallela b ducatur EF ; per D vero ducatur Df
. parallela b ipfi cE. & quoniam in parallelas x¢ PD reth |
¢ 29.primi qudam linea £ incidit, anguli CEF EFD zquales < {unt
uobus rectis. anguli igitur
FEB EFD duobus rectis funt
minores. qua® autem a mino-
ribus, quam funt duo rect in
infinitum producuntur , con-
4Axio. 12. venient inter fe 4. ergo EB.
FD producte ad partes BD
convenient. producantur , & : ,
- conveniant in pun@o G, & A ¢ ducatur. itague quonjam
' ac eft =qualis cr, & angulus a Ec angulo £ Ac zqualis
‘3. primil, erit: atque eft reCtus qui ad¢. uterque igitur ipforum
CAE AEc eft recti dimidium. eadem ratione, & re¢ti di-
. midium eft uterque CEB EB(C. ergo AEB eft reCtus, &
f15.primi. quoniam £ B¢ eft dimidium recti, erit & recti f dimidium
DBG ; cum fit ad verticem. fed & B DG rectus eft ; etenim
eft c zqualis ipfi DCE alterno. reliquus igitur DG B dimi-
dium eft recti, & ob id ipfi DBG @qualis. ergo & latus 5D
£6. primi.. zquale ¢ lateri D G. rurfus quoniam EGF eft dimidium re-
. i, reCtus autem quiad F; eft enim angulo oppofito qui
ad ¢ mqualis; - erit, & reliquus FEG recti dimidium, &
zqualis ipfi EGF. quare & latus GF lateri EF eft xquale s.
&cum Ec fit 2qualis cA; & quadratum ex Ec squale eft
ei quod ex cafit quadrato. ergo quadrazex Ec ca dupht
# 47.primi, U0t quadrati €x ¢ A.. quadratis autem ex E€ ¢ A zquale scft
tum eX £ A, quadratum igitur.ex E A quadrati ex Ac
eft duplum. rurfus quoniam GF eft zqualis FE, zquale eft,
& ex GF quadratumquadrato ex FE. quadrata igiturex G F
r& quadrati ex EF funtdupla. at quadragis €x G F "zq?i{c, i
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eftt quodeex Ec quadmtum. ergo qugdratum ex £G du-
plum eft quadrati ex EF. qualis autem eft £F ipfi cb.
quadratom igirur ex EG quadrati ex cp duplum erit. fed
oftenfum eft quadratum ex EA duplum quadrati ex ac.
€rgo ex A £ &6 quadrata, quadratorum ex A ¢ ¢ D funt da-
gla. quadrati vero ex AE EG zqualceit» quodex aGqua-, o o,

ratum. quadratum igitur ex AG duplum eft quadratorum t
€X AC cD. at-quadrato €x AG =zqualia”funtex aD DG
quadrata. ergo quadrataex AD DG funt dupla quadratorum
ex Ac ¢D. fed DG eft ®qualis DE. quadrata igitur ex AD
DB %uadratorum ex Ac cD funt dupla. Ergo fi rea li-
nea bifariam fegetur, & ipfi in reCtum a4.éu:t:da:n re¢ta linca
adjiciatur ; ql::eh‘mtzmmadjc&a, & adjecta fiunt utraque

uadrats dupla funt 8¢ quadrari dimidiz, & quadrati quod
ab ea quz exdimidia, & adje®2 conftat tnguam ab uos
linea defcribigur. Quod oftendere oportebat.

PROP. XI. PROBL.

Dutam reftom lincam Jecare,ita ut éxod’fub tbtzr; & ol
zera parte continetur relangulum cquale fit & quod
. Areliqua parte fit quadrato. C -

Sit data refta.linea 4. oportet iplm AB ita fecire, it '
?uod fub tota, & altera parte continetur retangulum zquale :
it ei, quqd 2 reliqug parte fit, quadrato.  Defcribacur 4 coim , 3 o imi,

s -

ex ABquadratum ABCD : feceturque A'c bifariem in £, &

BE ducatur : deindle;frodu&a CAInF W G-’*.
ponatur ipfi BE 2qualis EF : defcribatur- ~
queex AF quadratum FGHA : & GHad 1

K producatur, “digo a8 feCtam efle iny, |

ita ut fub,iB BH re um zquale ,| H

fit quadrato ex A H. Quoniam enim re®ta A
linea ac bifgriam fecatur in E , adjici- /

fub CF F A, una cum quadraro ex AE, 2- &
quale ¢ erit quadrato ex EF. fed gF
aqualis £B. rectangulum igitur fub cF -
F A, Una cum quadrato ex AE zquale eft ¢ ¥
ei, quod fit ¢x EB, quadmto. quadrato autem €x £8 wqua-
lia funtequadrataex Ba AE: etenimangulus ad A re@us eft. ¢ 47 primi.
ergo rectangulum fub CF F A, una cum quadrato ex A E 2-

quale eft ‘quadratis ex BA AE. commune auferatur quod ek

AEfir quz%ramrq reliquum igitur reGangulum fub ¢r FA

zqualg eft quadrato ex aB. eft Bx_:tc;ng ub CF Fa reQan-

¢ 6. hujus,
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gulum rx; fiquidem AF eft ®qualis Fo: -
temh ex A B eft ipfum A . reGangulum igitur *xX ®quale elt
quadato A D. commune: auferatur A K. €rgo re FH
reliquo HD eft zquale. 'amque eft HD am fub a3
BH, cum AB fit &qualis 5D, & FH.eft quadmtum ex A H,
rectangulum igitur iub AB BH quadraso ex a M Eqbuleem
" Quare data recta linea:a B fecta eft in 1, ita utfub A8 BH
. rectangulum quadrato ex aH fit zquale. Quod facere

PROP. XII. THEOR.

T obeufangulis triamgulis, quod & kiteré obtufum an-
' galam}libtmdgnt& Sz quadratum wmajus e5t guamg
- qundrata qua fiunt & latevibus obiafum anguium
continentibus, reBangalo comtent bis” [ab-umv  late;
rum quc [unt circa obtufum angalum, in quod [ci-
licet protraltum perpemdicularis cadit, & linea af-
ji_:}r_y:ta cxtertus & perpendicalars-ad:;aRguiuns ob;

\ Sit obtufangulum triangulum aBe. obtufuni angulum
«1.primi. habens Ba¢: & ducatur ¢ 2 puncto 8ad ca protrattam
: perpendicularis Bp." dico quadratum ex Bc majus effe, quam
quadrata €x BA Ac, reftangulo quod bis fub ca ap con-
tinethr. Quoniam enim recta linka cp & eft utcunque
. inpuncto A, eritquadnatuibex .,

b4 hujus. cp .’?ézuﬂéf,& uadratis ex ¢ A
AD, &eiquod bisfubcx ap -
continetur rectangulo. © com- -,
gpunciapponatur ex O B quadra-

unyy; ‘quadrata igitur excb os

#qualia funt & ratis ex'c A
“"AD DB, & reftangulo quod PHTTTATTTE
Bisfub CA AD continetur. fed quadratis ex ¢ p D ®qusle
éft < quadratum ex €377 feCtus enim eft anguius ad b, cum
© © “fit BD perpendicularis. ratis verg exaD DB '
¢ 47.primi. ¢t s quadratum ex A B. ghiadtatum igitur €x c3 Jquale eft,
&quddratisexa:i:.« AR, & ogx"cs fub ¢A AD con-
tento. ergo quadratum ex CB mMaj quam quzdm th ex
CA AB, reé‘tlangulo quod bis ﬁbe,uZA AD cohtinetur. Tn
obtufangulis igitur _gx;r:jg\ﬂis, quadratuin quod 2 latere obe
tufurn angulam fubtendente fit , majus eff quam quadratk
quze fiunt 2 lateribus obtufum angulum ‘continentibus, re&t-
rigulo contento bis fub uno laterum ‘quae fant circa ol‘a_m-
. um




LA S

k2 3-=d

1}

R e - = S e L

Liser I O 73

fum angulum, in quod protraGum perpendicularis cadit, &
linea atfumpta exterius 3 perpeadiceias ad”angulum obtu-
fum Qod demon(tme opo

PROP XII L THEOR

In m«tamlw triangulis; quod & lotovs amm a

gulum -[abtemdente -fit %am minns -ef ,f.:

guadvats que ;la Iatmbw acutum anguium: con-

. tmm/tzbm‘, angulo conténto bjs fub, uno Ia;;;um’

e funt circa acutum angulum, in quod perpendics

Z:u cadit, ¢ lingea 2 papmlawlm atm 4ﬁ¢mﬂ¢
ad mgwlam acutum. ST
'Sit acutangulum mangulum s acitum’ ha_b_tm

lam ad B: &dummripun&o A‘ad,sc hn:uf’;‘au primi.
diico quadratuin quod fitex a'c

b

ex cB BA funt, rectangulo qupd bis ith ¢ p BD‘ CLIF,
Quoniam enim recta lines c 8 fe &aeg?lmqunm, Gﬂlf?t
uadrata ex CB BD aqualia 4, SERNIA L
3: quod bis fub ¢ B AN LT T

BD continetur, .& gquadrato

eX Dc. cqmmunt appomtur,‘ .
€X AD q

ex cE an 1)4
lﬁn Obzsz&‘ R A .
BD contcnto, &

AD DC. cdq cxwmwdet&‘cxu

zqualc q;m ibdratg 47 primi
Vero ex ADDC m ex Ap q €47 primi,
igitur ex CB B4 {unt zqualia quadrato exu;,&qu
bxs fib cB 8D oonunmr epogulo. qusre folum

dratum ex ﬁmﬁgusdt qumqwdmuelica B4y
cB )D continetur, acutangulis igie

g:lrlom uadratum quod 2 laterc acututh angulum
fubtendcnte ﬁt, minus eft quam quz funt 2 la-
teribus acutum angulumoonnnentlux, reanngulo contento
bis fub uno laterum quz funt circa acutung angulum, in
quod perpendicularis adxt, & linea 2 perpendiculari intus
aﬂﬁmyta adangulum acutum. Quod demonttrare oportebat.

D2 | PROP.
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vl PROR xxv PROBL. -
Dato refiilines quale quadratum conflituere.”

Si¢ datum rectilineum a. ipfi ‘A retilineo 2quale
#43.primi. ;mrﬂ:r:m conftituere. Co:g)tunaamnr?_&ﬂmeo A uale
ogrammum reitangulum BcDE. fi igitur BE ef
qualis p, falum -jam &rit -quod propenehetur,: etenim
recilineo A zquale quadratum “conftinuum ¢ft B : ﬁnxm-
gus, una d.dpfarum BE ED. maprdt fitsE mapr,&pro-
ducatt;l;ﬁx F, pomt:llrl;
ue walis' '
giﬁ.\ demdcfeéhgi'qn bi- .7 fX
$10. primi, fariam b in G:centro qui-
demg, intervalloautem  f
unigs ipfiram 6B EF [ 4
fbuncitmlds deffdbatur' U
nn*" sroducanirque "\,
& GH dudg- -V 1
. (@_ xglturre- S
e &alm& BF {eGdeft in partes :zqua!esad G, &mtquares
adE; erit um fub B £ £, una cum quadrato quod
« hujos. ﬁtex zc-,zqual adrato exG F. eft autem G F 2qualis ¢ 1.
tﬁ BE EF uma cum quadrafoex G E, -
d ¢7.primi. qualeei}/q a ex & H. fed quadrato ex ¢ H %qualia funt
€X HE'EG ¢ .\ergo foltangulam ‘fub BE EF una
amquadmoexae,—oqm.leeﬁ uadratis € HE EG. com-
murie auferatur ¢X EG quadratum reliquum igitur reGan-
gulmﬁ“‘{uult; BE EF ef!:& zquale quadrato éx EH. fed rectan-
. gulimi'fibBE EF xpﬁzm b parallelogramimurm,qubnizm
EF eft qualis ED. “ergo’ 3D parallelogrammum quadrato

exgu el equale.” 'pa hgnmn‘num*antemnn uale
rectilineo f" re&ilineum igjtur- 4 quadratoex e i dda'gvpto
Zquale evit. Quare dato A 2quale quadratum con-
lhtutum eft, quod vxdchcet ex lpfa EH defcrib:mr Quod

sveeooMe el ‘__ - . i .. ..BﬁCLIDIS
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DIFFINITIONES.

I
E@les circuli ﬁmt quorum diametri funt zquales :

vel quorum qua ex centris funt zquales.

IL

Refta linea cnculuth contingere dicitur, quz oonnngens
dirculum, & producta ipfum £n fecat. » 4

IIL '
Clrcuh contingere fe du:un
tur, qui contingentes, fe ipfos
non fecant.

N Ll

Iv.

In circulo zqualiter diftare
Quindo. & centro 83 ipka. per
quando 2 centro ad i -
pendlculares duétz (untpc;.-

v
Magis autem diftare ) centro dicitur es in quam major

.. is@dit. .
D3 VL
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- VL

etrali 6® figu-
ra quit refie lineay, & ctrcull
ciréumfertintia vomkinetdr. * .

VIL
Segmenti autem angulus e?c ‘

ui recta lines, & circuli cir-
gumfcrenm oomprehendmu

VIIL

In{egmmzo lus eit, quando in circumferentis fegmen-
rahqﬁ‘%un&um,atque b ipfo ad terminos linez

€ bafis eft enti re-
tg ‘limae ducanmreg,mangums., ,
duéhs lineis contentus. -

iX.

Quando autem continentes

angulum re@z line? affumumr

circumferentiam, . in illa con-
fiftere angulus dicitur. :

X.

Sector circuli eft, quandq angulus ad centrum confhtc-
sit, figara contenta rectis lineis angulum comprehendenti-
bus, & circumferentia ab 1pﬁs aﬂhmpu

Similia circulorum fegmen-
ta funt, quze engulos f{ufcipi- %\ m
unt sequales, vel in'quibus an-
guli zquales confituat,

‘PROP.
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PROPOSITIO I. PROBLEMA.
Daticirculs centyamm ipvenire.

Sit datus circulus Azc. oportet circuli A 3¢ centrum ine
venire. Ducatur in ipfo qu:?dam re&ialmca AB mn%ﬁg
& in punéke p bifariam « fecetur. }lma:o autem D 1phi « s0 primi.
4 B ad rectos angulos  ducta pc in E producatur ; & fecetur  11.primi.
cE bifariam in¥. dico pun- ' '
Gum Fcirculi A B c centrii efle. :
Non enim, fed i figri poteft ,
fit 6 centrum, &GA GD GB
ducantur. itaque qioniam DA
eft @qualis b8, communis au-
tem DG, erunt dux AD DG , )
duabus 6 D DB 2quales, altera
alteri : & bafis G A zqualis < eft baft ¢ 8; funt enim ex ¢ Diffin.
centro G. angulus igitur DG angulo DB eft d @qualis. 1. prick.
cum autem rects linea fuper re@am lineam infiftens, angu- 4 3 Primi-
los qui deinceps funt, 2quales ‘inter fe fecerit, creftus et .
uterque zqualium angulorum. ergoangulus Gp B eft reGus. # Diffa. .
fed & re&tus rps. 2qualis igitur eft us ¥Dp angulo - Primi:
G D B, major minori, quod fieri non . quare G non eft
circuli ABc centrum.. fimiliter oftendemus neque aliud
preter ipfum F. ergoF centrum eft circuli asc. Quod
mvenire oportebat. S

Cor, Si in circulo quaevis re&a lines, lineam quandam bifa-
riam & ad angulos rectos fecet, in fecante erit ceatrum circuli.

PROP. II. THEOR.

8i in circumferentia circak dwo quevis punita fu
mantur, que ipfa conjungit refia linea intra circu-
lum cader. _

Sitcirculus ABc; in circumferentia ipfius fumantur dup

uzvis puncta A B. dico reGam lineam quze 2 puncto a ad 8

gucxtur, intra circulum cadere. .
fumatur inteta a8 puntum '
quodvis E, jungantur DA DE;

Quoniam b A eft gqualis , . .
DB, erit « angulus D 48 equalis - 45 pumt.
angulo a4, & quoniam tri~
anguli p AE Jatus A producitur ..
eritéangulus pEsgnguio DAE &16.primi.

agjor, angulus autem DAE
xqualis eft angulo DBE, et%) DE3B angulus angulo m(ti
o ) 4 c
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. & 1. bujus.

¢ 8. primi,
¢ Diffin 10.
primi

2. primi.

¢26.primi.

EvcLipis ELEMENTORUM

eft major. fed majori angulo majus latus fubtmdm.n' major
igitur ft D B ipfa DE. fed D B2d circumferentiam tantum per-
tingit. ergo DE non eo ufque ityr. adeoque pun-
&um E cadet intra circulum. Si igitur in circumferentia
&c. Quod oportebat demonttrare. =
cor. Hinc fi re@a circulim tangit, in unico punéto cum
PROP. IIL THEOR,

St in crrcaloref¥a Iinea per.centram dulfa, reltam
lincamn quandam non dultam per cemtram bifariam fe
cety, (> ad angulos relZos ipfam [ecabis. quod fi ad au-
Lulos velos spfam fecet, ¢ bifariam fecabit.

-* Sit circulus A Bc, & in ipfo reta linea per centrum ducta
c D retam lineam quandam A E non dultam per centrum
bifariam fecet in pun&to F. dico ad angulos retos ipfam
fecare. fumatur enim circuli o
ABC centrum s, quod fit £, &
EA EB ju r. Quoniam
igitur A F elt 2equalis F B,com-
munis sutem FE, duz duabus
mqua[ltes-{uxﬁ, & baﬁs&z A bafi
E B eft zqualis. efgo v
lusare anguloc;gpz zqt:‘;hqs D
b erit. cumautem recta linea fuper rectam infiftens angu-
los, quideinceps funt, ®quales inter fe fecerit, reCtuseft ¢
uterque 2qualium angulorum. utcrque igitur AFE BFE eft
rectus. quare reta lineacp per centrum du@ta re@am li-
AB non duftam per centrum bifariam fecans, & ad
angulos re¢tos ipfam fecabit. Si vero ¢ b fecet A B ad rectos
angulos, dico & bifariam ipfam fecare, hoceft AF ipfir s
wequalem effe. iifdem enim conftructis, quoniam Ea, quae
excentro eft zqualis £8, & angulus EAF angulod gBF
zqualis erit, eft autem & A FE recus 2qualis reto. BrE.
duo igitur triangula EAF EBF duos engulos duobus an~
gulis zquales habent, unumque latus uni jateri 2quale E¥,
commune fcilicet utrifque, quod uni angulorum zqualium
fubtenditur. ergo & reliqua latess reliquis lateribus equalia
« habebunt. atque erit aF ipfir B zqualis. Siigiturin cir-
culo re@a linea per centrum ducta reGam lineam' quandam
non duétam per centrum bifariam fecet, 8¢ad angulos rectos.
iplam fecabit. quod fi ipfam fecetad rectos angulos,” & bi~
fariamn fecabit. Quod oportehat demapétrare. PROP
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PROP. IV. THEOR.

Si in circulo due refle knec fe imucem [ecent non
dufic per centram, [efe bifariam non [ecabunt. «
Sit circulus ABcD ; & in ipfo-duz re&e linez ac 3D
{e invicem fecent in puncto E, non duct= per centrum. dico
eas fefe bifariam pon fecare. fi enim fieri poteft feoent fe

- bifariam, itaut Ak fit zqualis ‘

EC, &BE ipfi ED: fumatur-
que « centrum ABCD circuli,
quod fit E, & E F jungatur. quo-
niam igitur re&a linea FE per
centrum duéta refam lineam
quandam a c non duétam per
centrum bifariam fecar, & ad -
rebos angulos ipfam fecabit 4. quare re@us et FEA o b3, hujus
lus. rurfus quoniam re@a linea FE re@am lineam

B-D non ductam per .centrum bifariam fecat, & ad

rectos ipfam # fecabit. rectus igitur anguluseft #EB.

fus autem cft rectus & FEA. qu FEA angulus ipfi FEB
zqualis erit, minor majori, quod fieri non poteft. non igitur

AC BD fefe bifariam . fi inci

linez fe invicem fecent non dultz per centrum, fefe bifk-

_riam non fecsbunt. Quod oftendere oportebat.

PROP. V.. THEOR.
8¢ duo carcali fe imvicem fecenty non evit ipforsm i
dem centrum. , .
Duo enim circuli fe invicem fecent ABC CDG ia i

2 c. dico ipforum idem centrum non cffe. Si enim feri po-
teft, fit E ; jungatur-

que EC, & BF G utcunque du-
catur. Quoniam E centrum
eft circuli abc erit cE ipi
EF 2qualis. rurfus quoniam &
centrum eft cpg circuli, -
ualis eft ¢ ipfi Ec. fed o-
enfaelt cE mqualiskF. eigo sl
£r ipfi ¢ squalis erit, minor majori, auod fitri non po-
teft. nom igitur puntum E cemtrum eft circulorum Asc
¢ po. Quare fi duo circulife invicem fecent, non erit ipfo~
rum idem centrum, Qued-oftendendum fuit.

PROP. VL
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PROP. VI. THEOR.
" i duo circalt fefe intra contingant, ipforum idems
centram now erit. - : -

Duo enim circuli ABc cDE contingant {ele intra in pun-
@o c. dico ipforum non effe idem centrum. fi enim ficyi

twr;j e ¥ C,8¢
lgt;t: m&m Quo-
niam igitur ¥ centrum eft cir- -
culi ABC, ®qualis eft cF ipli
F B. rurfus quoniam F centrum
eft cirquli c DE, erit ¢ F 2qua-
lis FE. oftenfa autem eft c¥
®qualis FB. ergo & FEipfiFB : :
eft 2qualis, memor major1, quod feri aon poteft. non igicur
;.0 1 h&mdfamulomm ABC cpe, Quare i
cinn intra contingant, ipferum idemn gentrum non
~PROP. VII. THEOR.

Si i circuli diametro diy'mifw/ﬁm Jumatar,
gwod nox [it centram circali, & 45 eo in circulum ca
dant quevis relle bnca ; maxtia quidem erit in gua
centrum: minmima veroyeliqua: aliarum autem propin-
quior ei que per centrum tranfit , femper remotiore
magor cf}. ar Lantum wquales ab codents puntis in
circalum cadent ad utrafque partes minime.
ﬁnﬁkdmhs ABCD, aitjus diameter Arn': & in ipla Ali)

natur aliquod pundtum F, quod non fit centrim circuli.
Sit autem circuli centrume : & -2 pus@o ¢ it cirulum
ABCD cadant quedam reGtz linex F3 Fc F&- i Fa
maximam efle, & Fp mini~ o
mam : gliarum vero,. F B qui-
dem majorem quam F ¢, & FC'
majorem quam FG. jungantur
enim BE CE£ GE. Ftqueniam .
omnis trianguli duo latera sre- .
liquo funt majoras erunt 38
EFf majoresquatn BF. eft an- .
vm AE xqualis E8. €rg0 BE EF ipli AF funt =quales.
major igitur eft AF quim F8. rusiiss quoniam 2 E eft 2qualis
£C, cornmunis autem FE, duz BE EF dusbus CE E:-‘ml -
. quales
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quales funt. fed'sE P angulus major eft anguld CEF: bafis

igitur BF bdfi F c eft é major. ‘eadem ratigﬁl& C F Tmajor 5 14.primi.
. eftquam rG. rurfusquoniam GF FE majores s funt quam “*o-Pr™

EG, ®qualisautem GE ipfi ED; erunt G ¥ FE majores quam

ED. communis auferatur EF. ergo reliqua ¢ ¥ major

quam reliqua Fp. maxima igitur et Fa, & FD minim :

major vero BF quam Fc, & Fc quamy G major. dico & 2

punéto F duas tantum rectas lineas @quales cadere in circulum .

ABCD ad utrafque partes minime Fp. conftituatur < enim ad li- ¢ 23.primi.

neam EF, atque ad datuin in ea punum &, angulo GEF .

3ualisangulus FEH: & FH jungatur., quoRiam igitur GE

zqualis Eaﬁ%ommug‘is- autem EF, %cz £F duabus

HE EF zquales funt : & angulus G EF eft 2qualis angulo

HEF: bafes igitur F bafi Fu equalis derit. dico 3 hpunﬁaoa. primi.

F in circulum non cadere aliam ipfi G #qualem. & enim

fieri poteft, cadat Fx. & quoniam FK cft equalis. ¥g, eft-

gueipﬁre xqualis Fi ; erit & F X ipiru xquelis, vide-

cet propinquior ei, qua per-centrem tranfit, remo-

tiofi, quod fieri non . Si igitur in circuli diametro 2-
liquod m::n fumatur quod non fit centrum circuli, &c.
Quod ftrare oportcbat.

PROP. Vill. THEOR.

S7 extra circnlum aliguod pualFum fumatar, 4ty
ab eo-ad circulwn Jm’taurdguim w{?‘c Imce, gﬁf
rem anx per centrinm tramfeat, alic. vero uicangue -
CATHMS GRIACIB UL IR CONCRVAM Corcumiferentiam ca-
dunt, maxina <ff que per centvum lranjit ; aliarum
autes, propiwguior €1 qua per centriine, femper vemso-
ziore majer ¢fi- Al CEYKmS guc i% CONUEXAIS Circamife

 ventiam cadwt weima < gaie mra pam&am , @
- dRmeiyam micrjicitur ; akarsm vero g‘:mpx’m
meiwim femsper remotiove eft varwor. amtem lan-
tum mguales i punilo sn circulim cadwnz ad utiefque
PATIeS Wi . ' .

Sit circalas ABc, & extra circulum fumatar aliquod
pun@&um p: ab to attem in circulum ducamtar reCe Imez
quzedamn DA DE DF DC: fitque DA per centrum. dico
earum quidem que in concavam AEFc circsmferentiam

. ®cadunt, maximam eflé DA qux centrum tranfit; &
s minimam qua inter pun®um D, & diametrum A ¢ inter-
jicitur, videlicet DG : mjorem autem DE quam DF ; & DF

: . majorem
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majorem quam DC : €ArUM Vero que in copvexsam circum-
ferentiam HLKG cadunt, quse propinguior eft.minimee b6
femper remotiore efic minorem ; hoc eft px minorem
e 1. bujus quam DL & DL mingrem quam DH. fumatur 4 enim cen-
oum circuli ABc, quod. fir M, & .
jungantur ME MF MG MH ML. &
quoniam aM eft zqualis ME, com-
. . munis ‘MD. ergoap eft
b0 primi. 2qualis ipfis EM MD. fedEM MD o
funt majores ) quam ED. ergo & AD
quam ED eft major. rurfus queniam *
qualis eft »E ipl MF, communis
apponatur MD. crunt EM MD ipli
. . MF MD ®quales ; at angulus EMD C
- €3 PHMmL phajor eft angulo F M D. bafis igitur
ED bafi ¥ D major< erit. fimiliter de- ¥
.monftrabimus, & Fp majorem efle .
quam cD. ergo maxima eft DA
major autem DE quam DF, & DF
quam D C major. praeterca quoniam :
44axiom.4. MK KD funt majores * quam MD, & MG eft zqualis MK
erit reliqua kD quam reliqua ¢ 6D major. quare 6D mi-
nor quam p, & 1dcirco 6 D minima eft. & quoniam trian-
guli MLD in uno latere MD, duz rectz linez Mx KD in-
tra conftituuntur, erunt * MX XD minores ipfis ML LD,
" . quarum MK cﬁzr}ualisuL. reliqua igitur DK minor eft
quam reliqua pr. fimiliter oftendemus, & DL quam pH
minorem efle. eigo b6 minima eft. minor vero DK quam
m}&m. minor qudm DH. dico etisam duas tantum zqua-
. . les2 pun&o p in circalum cadere ad utralque minima par-
f33-primi. tes. conflituatur.ad reftam lineam M b, in ez
pundtum M, angulo xMD %qualis fangulus bMB, & D3
jungatur. itague quomiam Mk eft asqualis M B, communis
.. autem M D, due XM MD duabusBM M D zquales funt, al-
& 4 Pimi-terg alteri, & us K M D 2qualis angulo B M D, bafis igi-
tur pK bafi b B eft 2qualis £. dico 2 punto palizam ipfi Dk
zqualem in circulum non cadere. fi enim fieri 5 cadat
PN. & quoniam DK eft #qualis DN, & DK ipli DB eft 2~
qualis ; erit & DB zqualis DN, propinquior fcilicet minitmae
qualis remotiori, quod fieri non oftenfum eft. Si
igitur extra circufum aliquod punctum fumatur, &c. quod
Ecndcreoportcbat.

ezy.primi.

) . S PROP.

.
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| PROP l}s THEOR

Si mtra circulmn jumamr al tgnod. pum?m, atque
abvo_in crculum cadans plares gquim due refe k-
new equales ; punttum quod “[umitdr  circali cen-
tram erit.

. . e .
- Sumatur enim intra circulum asc m aliquod p:

¥ atth puncto b in circwlum 4 8 ¢ cadant plures quam duse
- reétz linex zquales DA DB D! dico’ pun&um D, quod

R e B o B o ST B T

fumitur, circull aBC efle
centrumNon enim fed;fi,fieri -
poteft,fit £ centrum, & Jun&l
DEiInFrG pmducamzrgﬁ:)

F G diameter eft aBC

itag; quamiam in F 6 diametro
circuli A B¢ fumptum eft ali- -
quod punétum D quod non: :
eft centrum’ circuli , maxims quidem - efit' D¢, mtht #3u-
tetn B¢ quam DB, & DB quam D A.-fed & wquales?, guod®
fieri non ‘potet. non igitur £ centrum eft circuli AB¢. fi~
mikiter oftendemus neque aliud pun¢tum centrum effe pree-
ter ipfum'n. ergo D circuliBc centrum erit. (quod oporte-
bat demonftraze.

o

PR 0 P. X. THEO R.
C’rrmlm armlum in plaribus, quam ‘duobus punétis

: non ﬁ’cat

Slemhﬁmpdeﬁuraﬂus aBC circulum DEF focet in
pundtis; quam-duobus ; nempein B 6 F, & cit-
culi aBc ccnn'umfumarur, quodﬁtx, & 3 X0 K7 jun-

: du

res uam gqux EB
K¢ ,qxrzqualesm
K cigciili DE F centruft 4. eft
surem,& cirtuli A 8 ccehfrum

¢ x. duorum igitur circulorum, {eﬁ.feant, 1dementluxhn.
,;qn?ﬁeﬁuon poteft:: &wdrmlus circulum ia "

pluribus,

b ex h)p.
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ABDC centrum quodfit x, & sb ipload a8 cD perpen-
dicujares ducantur B8¥ EG, & AE EC jungeatur. Quoniam
igitur red linca quasdsm ger centrum duda E¥ rectam

. lineam’ AB non per centrum ad retos

#3- hujus. gpoulos & bifariam ipfam fecabit «. quare AF eft =-
qualis ¥ 3, ideoque A B ipfius , c
AF dupla. eadem ratione, 8¢ -
cp dupla et cc. atque eft
AB ipfi cD=zqualis. 2qualis
igitur & AF ipfi 6. 8 quo- -
niam A E efteequalis E c, erit,
& quadratum ex A E quadrato
ex EC wmquale. fed quadnato ... .-

. qxidnnexazaﬁua'a funt ex AF F
b47.primi. enim angulus eft ad ¥

B™ D
E quadrata ¢ ; redtes
: quadmomgm aut;im Fx ;gtuaqn;li:dfm ‘
quadrata €X EG GC,.cum us ad G it 5. . rats
igitur @ AF FE aqualia funt quadnatis €x cG GE. quo-

ram quadratum ex A F quadrato ex:c6 e, etemim 2-
! is eft 4 ¥ ipfi c 6. reliquum igitur quod fit ex £ E qua-
zquale eft zeliquo quod ex G ; ac FE

ipfi B eft zqualis. in circulocauttem mqualiter diftare & cen-
. gg reétz linez dicuntur, quando X centro ad ipfas perpen-
¢ 4 4 ho- diculares ductz zquales < funt. e:Fo.;AB CD A centro Equs-
fns Iiter diftant. Sed fi A B ¢ D @qualiver diftent 3 centro,
eft, 2qualis fit FE ipf EG ; didd A B ipfi cD @qualem effe.
ifdem enim conftructis, limtlxtet oftendemus a3 d
efle iphius AF, & cp-duplam ipfius cc. & quonmiam #qus-
lis e AE ipfi £ oy erit & ex A ¥ quadmtum quadnito ex
£ ¢ zquale. {cd quadrato quidem ¢x A £ 2qualia b funt qua-
drats ex EF Fa: quadrato autem ex E ¢ zqualiz ¢ quadrata
ex EG G C.:quadfatzigitur.ex EF FA quadratis ex £G. G¢
. aqualia funt. quorum quadratum ex EG xquale eft qua-
dmtoex EF, eft enim EG ipfi £ F -sequalis : reliquum igitur
ex AF quadratum quale eft reliquo.ex cG. ergo. A¥ ipfi
<G cft ®qualis. stque et 4B iplius-aF dupl, & cp.du-
_ fla ipfius ¢ 6. -In circulo -igitur equales rect linex zqua-
iter 3.centzo diffant,. & qua zqualiter 3 centro diftapt, iner
fe funt quales. Quod oportebat demonttrare.
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 PROP. XV. THEOR.

I circulo maxima quidems ¢ft diameter: aliarwa vera
femper propingaior ei quc per conMywn iranfit, re-
miotiore wajar et C
Sit circulus aBCD, eujus diamater A p,-centrum 3 8.

propinquior quidem diametro 4 b fik Bc ; remotior vero

FG. dico A D maximam effe, 8 Bc majorema quim Fg. Du~ -

cantut enim 3 cenwo ¥ad BC Fg perpmdiaﬁuts EH KK,

& quoniam B¢ prapinquior eft. ¢i quee per centrym Ui

fit, remotior autem Fg; erit. . A :

EK quam £H H6jos. pona- FM B

tur iphi EH ®qualis EL, & ,

per i, ipi EK ad rectos ap-

gulos dufta L in N produ- kL NE 1y

oatur, & juagantur EM EN. J8

EF EG. quonkm igimr EH 4/l

eft zqualis g L, erit & pcipl : :

MN ®qumlis . murfias quoniam N  14.bujus.

sequalis eft AE iphiM, & DE ipli EN, erit & AD ipfis ME

EN ®qpalis. fed ME EN ¢ majores {unt quam M N; €rgo & 0.primi.

AR major eft quam MN: & MN eft ®qualis Bc, erit
igiwr oD quam BC major. quod cum duz EM EN

FE E G zquales {ing, angnlufue MEN major angulo FEG,
& bafis MN. bali Fc rmajor < erit.. ofkenfa autem eft, MmN z-
qﬁaﬁsnc ergo & BC quam FG eft major. maxima igitur
eft a D diameter, & B¢ major quam FG. Quare in circula
roaximza oft diametes, aliarum vero femper prapinquior ei
quz per centrwm tranfit remotiore el major. Quod de-
monftrare oporiebat. ,

$PROP. XVL THEQR.

 Quee diametro circult ad reffos angulos ab extremitaté

¢124.primi.

ducitur, cadit extra circulum . & in locum qui in-

ter veéiams lmeam, & circumferentiam intereitur

altera recta lnea nom cadet : & femicircali angulns
ommnt anguly acato rectilineo major eft 5 religaus an-:

\ Zem minor.

Sit circulus ABC circa centrum D, & diametrum A B.
dico rectam lineam, qua 2 pundo A ipfi A B ad rectos an-
gulos ducitur cxmcirculumagere. noncnim;(ed,ﬁﬁeéx

= . potels,
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poteft, cadat intus,ut Ac, & Dc jungatur. itaque quoniam
b )
zqualis eft D A iplipc, em&angulnﬁ: pac angulo acD
zqualis «. reGtus autemeft DAc ; ergo & AcD eit reétus ;
ac propterea anguli DAc acp duobus récis aquales funt.
quod heri non péeft 4. non
igitur 3 pun@o A ipfiBA ad
rectos angulos ducta cadet in-
tra circulum. fimiliter often-
demus-neque in circumferen-
tiam cadere. extra igitur ca- :
dat necefle eft. cadat ut AE.
dico in Jocum qui inter re- -
&am lineam A E & circumferentiam cHa interjicitur, alte-
ram sectam lineam non cadere. fi enim fieri poteft, cadat
utF A, &2 puntopad FA iculatis ¢ ducatur b G.
& quoniam rectus eft angulus A6 D, minor autem recto
DAG, erit DA quim DG majord. zqualis autem eft D4
ipfi DH. wmajor igitur et DH ipfla DG, minor majore, quod
erinon poteft. non igitur in locum qui inter reGam li-
neam & cireumferentiam interjicitur, altera seCta linea

. cadet. dico preeterea angulum femicirculi, quire@®a linea

B A, & circumferentia C H A continetur, omni angulo acuto
rectilineo majorem efle ; reliquum vero contentum circum- -
ferentia cHaA, & reéta linea AE omni angulo re&ili-
neo eflé minorem. fi enim eft aliquis angulus reétilineus
acutus major quidem contento reta linea Ba, & cH a cir-

- cumferentia,aut aliquis minor contento ¢ H A circumferentia,

¢ ex prius
demon-
firatis, -

& rea linea A g, in locum qui iater circumferentiam CH 4,
& retam lineam A E interjicitur, cadet aliqua rea linea
qu faciet angulum majorem quidem contento re@a linea
BA & cHAa circumferentia, qui- fcilicet' rectis lineis con-
tinetur, minorem vero contento circumferentia CHA, & A £
reca linea, non cadit autem ¢: non igitur erit angulus acu-
tus qui recis -lineis continetur , major angMo contento.
reta- linea Ba, & cHA circumferentia, neque mipor con-
tento circumferentia CHA, & AE refta linea. ’

corEx hoc manifeftum eft retam lineam quz ab ex-
tremitate diametri circuli ad reGtos angulos ducitur, circau-
lum contingere, & reftam lineam contingere circulum in
uno tantum puncto quoniam quee occurritin ducbus puntis
intra ipfum cadit, utoftenfum eft.

N

PRQOP.
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- PROP. XVIL PROBL.

A date punido teltam lineam Hucere que detum cir-
culum contingat. ’

Sit dawm quidem gpunum 4, datus autem circulus BCD.
oportet 2 pun&d 4 Tectam lineam ducere, que circulum
BCDoontingat. fumatur enim’ centrum circuli E 3 & junta
AE, centro quidem g, intervallo autem A circulus AFG
dc(?cribatur: & i punfto p
fpfi A ad re€tos anguloss
ducatur DF : junganturque
EBF AB. dico 2 pundto a
du&tam effe aB que circu-
lum 3¢ D contingit. quoniam
enim E centrum eft circulo-
TUm BCD AFG, €rit EA ®- : '
qualis EF, & ED ipfies. duz igitur AE EB dusbus FE
E D ®quales funt, & angulum communem continent qui eft
ad E. ergo bafis pF bafi AB eft b ®qualis , tri Umque ¢ 4. peimi.
DEF zqualetriangulo'£B 4, & reliqui anguli reliquis an-
gulis. =qualis igitur eft angulusEBA angulo EDF. &EDF
reCtus eft. quare & reftus EB A: atque eft EB ex <entro.

autem di . circuli ab extremitate ad reCtos angulos
itur circulum- comtingit b. - A B contingit circulum. ¢ ;4. hujus.
A dato igitur puncto o du@a eft reta linea A B que circu-
lum BC D contingit. Quod facere oportebat.

.PROP. XVIII. THEOR.

Si circulum comtingat quedam realinca, & centro au-

“ 2em in contaltam re&a linca ducatar, ea ad contin-
gentem perpendicularis erit.

_ Circulum enim a Bc contingat quadam refta linea DE in

puncto c: &circuli ABc centrum fumatur F, 2quoad ¢

ducatur Fc. dico Fc ad i - A T

plam DE . perpendicularem
efle. fi enim non ita fit, du- -

s11.primi.

catur 3 pun b FF:d (;LE per- « 1i.primi.
igitur angulus ¥ 6 ¢ re@us eft, ' b j2.prifoi.
erit G CF acutus é, ac propte- TN

FeaFGCangulus majorangu- P - C G B

{0 FCG.. majorem autem angulum ~majus latus ¢ fubtendit. ¢ 15.primi.

mmjor igitur et Fc quAm FG. qualis autem F¢ ipfi FB.
Ea ergo
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FB ipa FG eft major, minor ma uod fieri non
;?LZR nogﬁxgmlr FG perpendwdapnrsc’ :dqnm fimiliter
oftendemps negue aliam quampiam efle- prater :pfam F&.
ergo Fc ad DE eft icularis. Si igitur
nngat reéh e, 2 CENtro autem in oontafhunreéh

mnungenumgergendxwlms erit.
Ql_odopmmdcmon&me

PROP. XIX THEOR.

, Si circulum contingat gudam velda linea, & contaliu

4 18. hujus.

éExbyp.

asutem ad relfos angules contingenti re2a lines des-
catur: in ea corcult centrum erif. :

meﬂumemmAnceonungatquzdamreéhhneavn in
¢, & 2 puncto c ipfi. b & ad rectes angules ducatur c A. dico
in ipfa A c circuli.centrum efle. ndn enim ; {ed ﬁ fieri poa:&,
fit ¥ centrum, & jurigatur ¢ F,
quoniam igitur circulum -asc
eontingit quadam reéta linea
DE, & A centro ad conta-
&ump;_iuéh eft o, eritrc
iplam pE perpendicula-
> 1i5 4. rectus. xgltipxerangulusc& :
FCE. eft autem & A CE re-
&uss. ergo FcE angulus eft zqualxs angulo ACE, minoe
majon, uod fieri non poteft. non igiturF centrunieft ABc
mlhteroﬁendpo emus nequc eliud aliquod efle praa-
m“z‘;"h’ﬁ;‘, Pe ‘Jan‘-‘““’ Py ““t“’g“m"‘ ogend
con autem angnlos co
reéta linea ducatur in ea circuli eyit centrum. Qu
mionftrare oporteba

PROP. XX. THEQR.

o circulo angulus - qui ad centrum Juplm; efl cfus
qui ad circumferentiam eff, quands circymferentians
eandem pro bafi habeant.

. Sit cuculus ABc, ad cujus oentmm qu.dem angulm R

,nsc,a circumferengiam vero B a ¢,& csndem cirqumferen-

85, pnmx

tiam B C robaﬁ habeant. dico BEC angylum anguli 3a 0
duplum effe. jungatur enim A%, & ad ¥ producatur. ira«
qucquanam EA cft mqualis £ B, erit & angulus E 4B an~
gulohu » zqualis, anguli. xgmu BAR nud:phces}frm

pnus
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ipfius li EaB; fed angulus BEF eft qualiss angulis b 32 primi.
F?fn :?;gf;«gom angulus a_n'gulisafthduplex. ca- : -
dem ratione & angulus FEc : - SR
duplex eftipfius Eac. totus
igitur BEC totius Ba¢ du- -
plex erit. rurfus infleCtatur,&

que DE ad G producatur, fi-
militer oftendemus angulum
G &c .anguli £ D c duplum ef- ¥
fe; quorum BB _duplus eft ipfius ED B. ergo reliquus BEC
reliqui Bpc eft duplus. In circulo igitur angulus qui ad
centrum dupley et ejus qui ad circumferentia Gir-
ﬁuemfc:fe!n i ’iand‘em pro bafi habeant. @ oportebag
mo AR . » ,

PRO?. XX THEOR.

In circula 7;11 in codem [egmenmto funt angsli inter fo
equales funt. '

* - Sit circulus ncngcgc in eodem ﬁgxi:emou ED an-‘

guli fint BAD BED. eos inter fe pquales effe. fame~
tur esim circuli ABCDE centrum quod fit #: jungantur-
que eF FD._Queniam an- A r
gulus quidem BFD.cft ad
centrum, angulus vero BAD
ad circumferentiam, 8 cir-
cumferentiam  gandem BCD
pro bafi habent ; erit £#D
angulus « anguli #a » du--
p}fls' mdenrd1 ?ﬁozft ot anguli : ingulu
us BFD duplus etiam. i 3ED. ergo 8
g.«n angulokspn 2qualis erit. fi anguliBAaD BED funt in
fegmento minore femicirculo,
ducatur A B, eruntque omnes
anguli trianguli 4 B6.2quales
¢ omnibus angulis trianguli
DEG! & ‘anguli ABE ADE
funt equales per hactenus de-
monfrara, & anguli a¢s
D G E {unt etiam ®quales ¢, ad- ’
verticem enim funt: quare & reliquus 8AG reliquo GED -
qualis erit.. In circulo igitur qui in eodem fegmento func an- - -
guli inter fe qualés funt,’ hod oportebat demonftrare.

E3 PROP.

# 20. hujys.

éa.primi

c1y ﬁriml.




ye EvucLiDpis ELEMENTORUM

PROP. XXIL THEOR.
Quddyilaterorum. gue in circulis deferibuntur, angull
oppofiti duobus reélis wquales funt. o H

Sit cifculus A BDc, & in ipfo quadrilitérum A B c . dico

angulos ipfius oppofitos duobus rectis equales effe. Jungan-

_tur AD BC: quoniam igitur omnis trianguli tres anguli duo-

« 3a.primi. bus rectis funt zquales +, erunt trianguli ABcC tres anguli
CAB AEC BCA ®quales duobus rectis. fed angulus ABc eft

b2.1. bujus. zqualis anigulo, ADC, in eo- A
dem enim funt fegmento A B

D ¢. & angulus A ¢ B 2qualis

ipfi AD&, quod fintin eodem

. ACDB fegmento : totus igitur

angulus Boc angulis ABC B

AcB ®qualis eft. communis ap-

ponatur B A ¢ angulus ; erunt

: >
anguli BAC ABC ACB, angulisBac BDC wquales. fed
BAC ABC ACB funt xquales « duobus rectis. ergo 8 an-
gun B A ¢ "BDpC duodbus te@is zquales erunt. fimiliter often-
emtis angulos quoque A BD acD duobus redis efle aqua-
les. - Quadrilaterorum 1igitur que in circulis 8fcribuntur,
oporte-

anguli oppofiti duobus rectis zquales fimt. .
bat dcmqn{trarc. : = . C

{  PROP. XXIII. THEOR..

Super endem reia linea duo circulorum fegmenta fimi-
lia, & inaqualia ox eadem. parte mon conflitucntsr.

. Sienim fieri potd}ﬁ{'uper eadem recta linea. o B duo circu-
lorum fegmenta fimilia, & inzqualia conftituantur ex eadem
" parte ACB ADB ; ducatur- ) v
que ACD, & CB BD jungan- D
tur. itaque quoniam fegmen-
tum Acs fimile ¢ft fegmen-
10 ADB, fimilia autem ¢ir-
culorum fegmenta funt que
s Diffin.11. angulo:kgicipiunt « 2qudles s
huins.  erit A C Bangulus qualis an- ,
416.primi. gylo A pB, exterior interiori, quod fieri hon potefté. Non
igitur fuper eadem recta linea, duo circulorum fegmenta fimi-
Iia, & inqualia ex eadem parte conftityentur. Quod de-
monftrare oportebat. '
(RWIRE : PRQP,
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“PROP. XXIV. THEOR.

Sup& cgmbbm recdis kneis fimilia circulorum f -
mienta inter [¢ wqualia [unt.

Sint enim fuper squalibus reis lineis B cp fimilia cir-
culorum fegmenta AEB CFD. dico_fegmentum AEB feg-
mento cFp zquale efic, apphmto enim AEB &gmcnno
fegmento CF¥D, & pofito :

:punéto quidem 4 in ¢, recta

vero linea AB inCD ; con- - 'G‘

gruet & B punttum pun&o : -

D,. propterea quod aB ipfi i ‘
. BC D

cDp fit zqualis. congruente 4~
autem reGtolines AB redte
CD; congruet & AEB feg- ,
‘mentum fegmento cFD. fi enim aB congruet ipfi ¢ D, feg-
-fuentum autem A EB fegmento ¢ Fp non congruet, fed per-
"mutabitur u¢ € G b, cigculus circulum in pluribus quam duo-
-bus punétis fecabit. etenim circulus ¢ ¢ b circulum c F p fecat
in pluribus pundtis quam duobus, videlicet in punétis c
6 D, quod feri non < poteft. fon igitur congruente reta
{linea A B reftx ¢ D, non congruet & AEB fegmenmm{g-
mnento ¢ RD.quare congruet, & ipfi zquale erit. Super 2qua-
-1#bus igitur reétis lincis fimilia circulorum fegments jnter fe
'zqua.lm funt. Quod oportebat demonttrare.

PROP. XXV. PROBL.

Circuli fegmtento’ dato Jeﬁwbcre circalum cujus ef?
- fegmentum..
Sit datum cxcuh fegmcntum ABC. oportet deferi-

. bere circulum cujus ABC eft fegmentum,” Secetur

Ac bifariam # in D: & 2 pun&o D 1pﬁ Ac ad rectos s 1o.primic
-angulos ducatar & .. bnpnml. -
DB & AB junga- % .

tur. vel igitur an-
gulus ABD ma)or @
eft angulo B A
wvel mmor, vel lpﬁ
sequalis fir
major,& re&am
lineam B 4, atque ad datum in ea puncum a conﬁxtuatur
angulus BAE xqualis angulo A8p; & pBad Eprodw&mr,u; primi.
jungaturque EG.  quoniam 1géuu anguhs ABE eft zqual lm

P! angulo



,3
.46 primi. angulo BAE, 4 erit & BE recta linea ipf £ A 2qualis. & quo-

‘gantur enim 8¢ EF. Quo-

EvucLipls ELENMENTORUM

niam A D, eft ®qualis bc, communis aiteni DE, duz AD
pE dwmabus cD DE wquales funt, altera alveriy & anguins
ADE zqualis angulo c D&, reftus enim uterque ed. ergo
rea mres~recte li-ooo -l

& bafis AE bafi ‘
.lt j,
o N I -
NeX AE EB ECin- N '

eceftmquatis. fd < - o Cow

oftenfaoft A @

“ter fe equales {unt. centro igitur & intervallo auiemumipﬁ-
JUm AE EB EC circulus defcriptus etiam.per reliqua tranfy-

& sE ipfi Ec eft $<—T—=
bit pun&a, & circulus defcriptus erit. quare: circuld fe

f«l i - e~ h > -
qualis, ac propte- ~ ~ £

. mento dato defcriptus eft circulus: cujus: fogmentum <ft.

fed -8z illud conftat, - fegmentum A Bc femicirculo minws
eflé ; ‘proprerea quod centrum ipfius extra cadit. fimiliter,
& fiangulus A D fit 2qualis angule A D, fadta A b squali
utrique ipiarum BB D¢, arunt tres recte linee oD DB DT
imer fe zequales, amque erit » circult defcripti centrum, &
fegmentum a B¢ femicirculus. fi vero: Us ABD. minor
-f3t_ amgulo B A D ; conRituatur. ad refuor ki B4a, & ad
paa&tum in ea datum A, angulo 43D ‘eequalis; anguius ABE
“Intra fegmentym A'BC. eritE centnim in-ipfa b 8, atque exit
A Bc fegmentum femicirouto majus. Circull igismr fegmento
dato defcriptus eft circulus cujus fegmentum eft. Quod fa-
cereoporcegac. oL S

‘PROP. XXVI THEOR. -

I wqualibus circulis _cquales angult ogualibus in-

- fiftunt circumferéntiis, frve ad cenray Sve ad cir- -

comferentias mfffant. 0 .
Sint sequales circuli A8c DEF,& in ipfis 2quales an-

" guli ad centra quidem BGc EHF, ad circumferentias vero

Bgc EDF. dico BKe cir-.- A - D
gumférentiam circumferen~ - :
tiz ELF 2qualem effe. jun-

niam xquales funt aec DEF
circuli, erunt & quz ex
centris sequales. duz igirar
BG 6c dusbus EH HF 2- :
quales funt ; 8cangulus ad ¢ equalis angulo ad u. erggagzs

|
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Dbafispc bafi E¥ eft szequalis. rurfus quoniam zqualis eft 44 primi.
angulus ad A angulo ad D, fegmentum BAc fimile & erit * 4ifin. 1+
fegmento £ pr: & funt fuper 22qualibus retis lineis sc B r.
u% auvarn fuper aqualibus rectis lineis {milis fnt circulorum .

egmenta,inter fe ®qualia < funt. fegmentum igitur Ba ¢ feg- < 2+ hujus
mento EDF eft zquale. fed & totus aBc circulus z%u i
eft_toti DEF. ergo & reliqua circumferentia Bk ¢ relique

ELY¥ zquliserit. In :zgualibus igitur circulis 2quales an-
guli zqualibus infiftunt Arcumfer=ntiis, five ad centra, five
ad circumferentias infiftant. Quod oportebat demontrare. -

~ PROP. XXVIL THEOR.
711 cqnakbus circalis saguli qui eqaalibus infiflunt
cirguamfa'mtiis inter -fe equales [unt, frve ad centra, .
- Seve ad civcumferentias infiftant.

- In =qualibus enim circulis A B¢ DEF, %qualibus circum-
ferentiisB c_E F infiftant anguli ad centra quidem BG c ERF,
ad circumferentias verd BAc EDF. dicogngulum sGc an-
gulo EHF, & angulum BaC

YRR A D
angulo EDF zqualem effe. y
fi quidem igit?n' “angulus ' / ’_\
BG ¢ xqualis fit angulo E#F, G H \
manifeftum  eft  angulum
quoque BAC angulo EDF Ve

: _ N

efle “zqualem. fin minus,

unus iﬁ:rum eft major. it

major BGC, & -conftituatur. ad rectam lineam BG, 8 ad
punétum in ipfa G, anguloEHF zqualis « angulus BG K. %~ 4 1q.primi.
quales autem anguli zqualibus infiftunt ¢ circutplerentiis, ; ,6.hujus.
quando ad centra fuerint. ergo circumferentia BK &qualis

e‘i”c(_L circumferentie £F. fed circ?tmfem EF ®qualis eft

ipl nc. ergo & Bk ipfi Bc eft =qualis, minor majori

quod fieri non poteft. nogﬁ' itur in:equalis,c’(t angulus m

angulo EHF: ergo eft is stque eftanguli quidema ¢
dimidium angulus quiad:a ; i vero E HF dimidivm qui

ad D..angulus igitur qui ad A a.nﬁulo quiad Deft X
Insqualibus igitur arculis, anguli qui aequalibus i

circomferentiis inter {e.zequales funt, fivead centra, fivead -

_ circumferentias inﬁ(hnt%od oportebat demonftrare,

‘PROP.
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PROP. XXVIII. THEOR.

N S .
In equalibus circalis cquales refia linee circumferen:
tias eguales auferunt, majorem quidem majars, -
norem vero mmori. : : .

Sint zzquales circuli ABc DEF; & in ipfis equales reCtz

linez Bc EF, que circumferentias quidem BAC EDF nfa-

- jores auferant, circumferentias vero 86C EHF minores.

dico circumferentiam BA ¢ majorem majori circumferentiz

E D¥, & minorem circum- ;

ferentiam BG ¢ minoti EHF

- zqualem efle. fumantur

a1.hojus. enim centra 4 circulorum

K L, junganturque BK KC

EL LF. Quoniam circu-

y li =quales funt, erunt &

$Diffin 1- quz ex centris zquales o. G H

igitur Bk Kc funt =quales duabus EL LF: & bafs

‘B¢ zqualis eft bafiEF, ergo angulus Bx C 1a:)z.x(gulq ELF eft

«8. primi ¢ zqualis: zquales autem anguli 2qualibus infiftunt circum-

. 426, hujus. ferentiis, quando ad centra fuerint 4, quare circumferentia

BGC zqualis et circumferentiz EHF. fed & totus aBc’

circulus toti DEF eft 2qualis. reliqua igitur circumferentia

B Ac reliquz E DF zqualis erit. Ergo in @qualibus circulis

zquales recte linex circumferentias zquales auferunt, ma-

jorem quidem- majori, minorem vero minori. Quod de-
monftrare oportebat.

.”  'PROP. XXIX. THEOR.

v I tgm/?bw circalis, equales circamferentias equales
.. redla linea fubtendunt. '

vide fgwr. - -Sint 2quales circuli A2c DEF: & in 4pfis aquales alfi-
" Prop. prace- rmantur circumferentiz 8G'c. EH¥, & BC EF:} g
destis.  dico re€tam lineam ‘Bc recte EF zqualem eﬂgu : gurmn-
1. hojus. tur emim centra . circulorsm K 1, & -junguntur  BE
' KC EL L'F. quomiam igitur ciscumferentla 5G¢ e z-
~qualis circumferentiz EHF, erit .& angulus BX G angulo

$1y. hujus. BL F 2equalis ¢. - & quomiam circuli ABC DEF ‘(untzmes,
¢ Diffin. 1. & ciuaa ex 'centris 2quales erunt .. igitur 8x K¢ z
d4 primi. quales duabus EL LF ; & zquales angulos continent. quare
: is BC bafi EF eft dqualis. In r’:ﬁqt;alibus igitur circulis

_ eequales - circumferentias @quales linez fubtendunt.
Quod oportebat demonttrare.

PROP.
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PROP. XXX. PROBL. .~
Datam circumferentigm bifariam fecare.
Sit daa circumferentia A DB. oportet AD B circumferen- .
tiam bifariam fearc:&ungatur'a B, & in ¢ bifariam s fecetur-: 4 to.prini.
2 puné@o autem c ipl1 A B ad rectos apgubsdgamr cp. &

jungattur AD DB. quoniam - °
igitur Ac eft equalis cB, ) D

commuriis autem cD, duz ; N .
Ac cp duabus Bc cD =-
quales funt: & angulus AcH LT : ‘

| € B

zequalis angulo BCD, reths
enim uterque eft : ergobafis
A'D bafi DB dt‘zvil::ﬁs; - : : ’ § s.primi.
quales aiutem re&x linez cireumferentias 2quales auferunt, a8. hujos.
g::rc circumferentid’ A b tircumferentiszs 3D zqualis erir.

t2 igitur circumferentiz bifariam feGta eft. Quod facere
oportebst. v v
" .., PROP.XXXIL THEOR. :
I circulo angalus qui i femicirculo re¥us eft, qui
< -vero titmajore 7 mento minor cfi rello; > qui in
" minori 'magor reflo; & infuper majorts quidem
" fegmenti angulus reifo major ¢ff, minpris vero feg-

mcnti angulus reldo minor. T

Sit circulps A 8 c D cujus dismeter Bc, centrutn autem £ 5
& jungantur Ba 4¢ A'D DC. dico angulum-quidem, qui
eft in lemicirculo BAt rectum effe, qui vero in fegmento
A Bc majore femicirculo, videlicet angulum 4 8 ¢, minorem
efle retto, & qui eft in feg- - -
mtintohA D:ﬂ; minore fernicif- *
culo, hoc eftangplem apcC
reto majorem. fangatur ‘A n;
8& Ba ad F producatur. ita-+ g
que quoniam BE eft equelis.
E 8, erit_ 8 angulus EAB, A
angulo £ B A ®qualis «. rurfus .
quoniam AE eft aqualis 8¢, e angulus AcE CAE
zqualis< erit. totus igitur angulus Bac et zq duobus
ABC Aca angulis. cft autem, & angulus Fac exora tri-
angulum szgix duobus 4 B¢ a B zqualis é. angulus igitur # 32.primi,

Bac eft 2qualis angulo FAC; ac propxerea uterque ipio-

a g priml

" sy reQus .. quarg,infgmi;in;xlo Ba ¢ angulus B A ¢ rectus ¢ Diffin.ro.

eft, primi.



Ig‘

417.primi.

. q
circulis defcribuntur, aaguli

¢ 22, hujus.

- quales: erunt ABC ADC ane _ ) '
guli 2quajes Juobus rectis, & - - .\ f.o
s ABc minor eft recto,

| Evcripls EzPMENTORUM

eft. & quoniam trianguli A 8¢ duo anguliasc Bac duo-
busre&qﬂfunnﬂ ninores, reftus aatemBs Ac, erit ABC an-
gulus reGo minor, acque eft in fegmento ABc majore fe-
micirculo. quod cum incir- -~ | gy
culo quadrilaterum it ABCDy - -

teramdm Vero qui. in

oppofiti duobus rectis fint « -

reliquus igitur ‘A D¢ recto majorent, a'u,que eft in fegmento
A D c misore {emicirculo. dico. praterea majoris fogmenti
angulum qui continetur ABc circumferentia, & reéta lines
AC re&o majorem effe ; angnlum ‘vero minoris ft i

. @ontentum gircumferentia. A D€, & reda linea. 4 ¢ recte mi-

norem. quod quidem perfpicue. apparet. quopiam angulus
qui rectis lineis 34 .AC continetur rectus elt, erit 8& oqn

tentus ABC circumferentia, & reta linea A c rectp major.

rurfus quoniam angulys contentus reis lineis cA AF re-
€tus eit, erit qui crc:éttinemlr }%m c A;a?uﬁs DC cir-
ia minor re¢to. .In ci dgitur ‘qui-ia
femicirculo rectus eft, ‘qui veseudnunajore fegmento minor
eft reto, &.qui inminori major reho : & infuper majoris
quidem fegmenti angulus re€to major eft , minoris vero
reftominor. Quod demonfttare oportebat. v -
Cor. Ex hoc manifeftum eft, i trianguli unus angulus fir
ualis duobus, eum retum effe ; propterea qudd & qui
deinceps eft, iifdem eft a2qualis, quando autem anguli dein-
ceps funt quales, ficcellario recti funt. T
PROP: XXXIL THEOR.

7 circulum contingat quadaim ielfa linta ) & con-
tafla auten in corcalum ducatar veila linea, ipfum
Jecans ; angali quos ad conténgentemn fackt .wquales
erunt iis quiinalternis eireuts fegmentis confifiumnt.

' Circu}umer;i;rx ABCD conti at ar re&al!ne! Ef

ins, & 2 pun@o pad circulum- A ¢ D ducatur redin- Kt

8D ipfum utcunque’ fecans. dico angulos gilos 8D’ cum

" ' EF contingente facit, quales eff lis- qui in akternis errculi

fegmentis- confiftunt. - hoc eft ahgulum F3 D effé ®ynalem

. angulo -qui ‘conflituitur in D& -fegmento - videlicet Tpfe

DAB;

!

|




EF in B: & 2 con-

s - Baser HE ?
Das;’ vero DRE pcs qui in |
oy e g ey b
EF ad rectos « BA: & in circumferentia 3D fUMa~ 4 py primi
tur quod vis. C; jun- A

AD DC CB.
WWCUCM ABCD
contingit quedem recta. linm

tactu B 1d rectas angulos con- -
tingenti Juta et BA , eritin
ipfa BA centrum b ABCD cir-

b19. hujus,

E

R .
. qaliy quate Ba cuidem circuli diameter eft, & angulus
. ADD i‘hfemm:mg[c& « yockus. reliqui igitur nzu.ljun‘;l-hwu'

ABD uni reto squales fumt. 8 aBF¥
ergo angulus A BF xqualis 4cft angulis Ba
rounis sufer run.rmigiw DBF ci qui in al-
terno circuli {ogmenta conbftit, videlicer angulo x.aDyeit
wqualis. & quoniam in circwo quadrilacerum eft Ancp, &
anguli ejus oppofiti squales ¢ funt duobus rectis; erunt p 8 Re 1. hujas.

rectus.
D A8D. COM-d ;. primi

. DBE angulis BAD BcD ®quales. quorum RAD o~
- ftenfus ualis ipi pB# ; ergo reliquus DBE ei qui in
alterno circuli fegmentv pcB conftituitur, videlicet ipfi

nchy, xqualis ery. i igitur circulum contingat quadam
:;?hh?&, hoonm%iu verofiap.ci::d}xlum ducatur rec hnlcz

um fecans; uos facit ad contingen uales
erunt iis qui ’mag.lguuemlg circuli fegmentis oonﬁ[tteﬁl’m. od
aportebat demonttrare.

" PROP. XXXIIL PROBL.

Super darareita linea deferibere fegmentum circaliygnod
Jufiipiat angubum dato angulo reitilineo equalem.

Sit data’reta linea a 3 datus autem angulus reétilineus,
quiad c. itaque opertet faper data re@ta linea a B defcri~
bere fegmentum circuli, quod fukcipiat angulum qualem
angulo qui eft ad c. Adre-

&am lineam a3, & ad pun- )
&um in ea datum A, confti-

s e A\ 1

f0 A iDfi AD 2d red ‘vg asg.primi, ’
anguloshd:gm: AR fece- o § 15.primi.
tur autem A B bifariam ¢ in D

F, atque 3 puncto ¥ ducatr FG ad rectos angulos ipﬁ Ag;© 1O pPrimi-
&G B jungatur. quoniam igitur AF eft xqualis F B, com-
- munis



7

44-. primi.

ipfi_ AE ad reftos angulos -

¢ Cor. 16,
hujus.

32 bujus.

oportebat.

# 7. hujus.

$2;.primi.

«312. hojus,

"Euciipis BLEMENTORUNM )
munis autem FG, dux AF FG duabus BF FG aquales funt :
&aen‘%ulus AFG mqualis angulo G ¥3. ergo bafls ac bafi
o Beft 4equalis. itague centro. G, intervalio autem a G cir-
culus defcriptus tranfibit ct- _ .
fam per B. delcribatur, & fit

ABE, jungatu:gue E B, quo- [.}\ ’ 4
niam igitur ab- extrematate &7 N\ 4
diametri AE; &2 punéto 4, - ‘k

aeft Ap;ip2a aD cir- ,
culum ¢ comtinget. & quo- o ‘ o ;
nism circulum A BE contingit quadam rofla lines an, &
2 contaltu qui et ad 4, in circulum A BE du@aeft redx :
linea o B : erit angulus D A B 2qualisf angule qui in alterno |
circuli fegmento conftituitur, videlicet ipi AE5. fed an-
gulus DA B, angulo ad cefizqualis. ergo & angulus ad
c angulo AE B sequalis erit. fuper data igituggecta linea a3,
fegmentum circuli defcriptum eft A &8 fufcipiens angulum .
AEB dato angulo qui eft ad ¢ wqualkem. Quod facere

~ PROP. XXXIV: PROBL.
A date circalo. Jcgmentum abfcindere quad fufcipiat
- angnlum dats angulo re@ilineo egualem.

Sit datus circulus a Bc, datus autem angulus re#lineus
qui ad p. oportet 3 circulo A Bc fegmentum abfcindere,
quod fufcipiat angulum angulo ad p =qualem. Ducattars+
reta linea g F circulum ABc
in pun&to B contingens: &

ad reGtam lineam BF, 8 ad |
punétum in ca B,conliituamf
D

angulus F B c angulo qui eft
ad D ®qualis . quoniam igi-
tur circulum A Bc contingit
quxdam recta linea EF in B K B F

puncto, & 2 contadtu 8 dua eft Bc, erit angulus FBC 2e-
qualis ¢ ei qui in altetno circuli fegmento conttituitur. fed
Fc angulus angulo qui ad D eft ®qualis. ergo & angulus
in fegmento Bac angulo ad p zqualis erit. A dato igi-

~tur circulo a B¢, abfolum eft fegmentum quoddam BAC

fyyfcipiens angulum dato angulo.retilinco qui eft ad b, z-
q“uf:lcm.' Quod facere oportebat, b ’

PROP.
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PROP. XXXV. THEOR.

. Si incircalo due refla linee [efe mutuo fecent, reilan-
gulum [ub [egmentis unius comtentum equak ¢fl ei
quod fub alterius [egmentis continetur.

In circylo enim A BCD, duz reftz linese A C BD fefe mu-
w0 in pun¢to E fecent. dico rectangulum contentum fub
AE Ec zquale effeei quod fubDE EB continetur.fiac BD
per centrum tranfeant, itaut E fit centrum ABcD circuli ;
manifeftum eft zqualibus exiftentibus AE Ec DE BB, &
1eSangulum contentum fub AE Ec zquale efle ei quod, fub
DE EB continetur. fi AC DB non tranfeant per centrum ,
- fumatur centrum circuli ABcD quod fitF: & ab F ad re-

&as lineas Ac DB perpendiculares ducantur FG FH: jun-,
ganturque FB FC FE. quoniam igitur recta linga
G Fper.centrun dua rectam lineam quandam aAc non du-
&am per centrum ad rectos angulos fecat, & bifariam ipfam
fecshit «.quare aG ipfic c eft
®qualis. & quoniam relta ,
linea ac fecta eft in partes
- zequales in pyn&o G, & in
partes inzquales in E, erit
reGangulum fub AE Ec p
contentum, una cum ipfius
EG quadrato i, zquale qua- ,
drato ex g c. commune addatur ex GF quadratum. ergo
rectangulum fub AE Ec, unacum iis qu® ex EG GF qua-
dratis, 2quale eft quadratisex c6 6 F. fed quadratis que ex,
EG GF zquale < eft quadratum ex FE : quadratis Vero ex ¢ y.primi
G GF zquale ¢ quod ex F ¢ fit quadratum.re¢tangulum igitur.
fub AE Ec,uni cumn quadrato ex FE, zquale eft quadrato
ex Fc. eft autem cF =®qualis FB. ergo rectangulum fub
AE EC, um cum quadrato ex EF, zquale eft e1 quod ex
FB fit quadrato. eadem ratione & rectangulum fub bE EB
un cum quadiato ex FE,zquale eft quadrato ex 3. often-
fum autem eft & rectangulum fub A E E ¢, una cum quadrato
¢x FE, zquale ei quod & ex F B quadrato. ergo redtangulum
fub AE EC,uni cum quadrato ex FEequale eft rectangulo fub
DE EB, und cum quadrato ex FE. commune auferatur ex
FE quadratum. reliquum igitur reCtangulum fub AE Ec,
reliquo fubp £ EB rectangulo ®qualeerit. Quarefi in cir-
culo duz rectx linez fefe mutuo fecent, re¢tangulum fub feg-
mentis unius contentum xquale eft ei quod fub alterius feg-
mentis continetur, Quod demonitrare oportebat. PROP

-

4 3. hujus,

¢ 5.fecundi
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PROP. XXXVI. THEOR.

S extra circulum  aliguod punfum: fumatury & ab
eoin cireulum cadant ducz reélc linee, quarum al-
tera quidem circulum fécet, aliera vero comtmgai

© re&angulums quod [ub tora fecante,(y exterius af-

" fumpta inter punum ¢ curvam ‘czrcunferemmm

_ cantinetur, «quale erit ci qud a contimgente fi
quadrats. ’ :

Extra circulum enim ABc fumstar aliquod- D
& abco ad difum circulum cadant duze rectae li DCci
DB : &dll)c‘a uidanldr%lbum ABCfecet; DB v:.rgic:m-
tingat. dico am AD DG, quadrato : ex
DB zquale . vel igiur pca peroentrwnmnzt, vel'no
tranfit. pritoum tranieat per centrum circuli 4 B¢, quod fit

: E, & EB jungatur. erit

@13 bujus. angulus EBD rectus s.

. itaque quoniam recta
linea ac bifariam fecta .
et in g, & ipfi adjici- »
tw cD, retangulum
fub AD DC, una cum

qua €ex EC, =-
+ &6fcundi.quale 4 erit ei quod
. €X E D quadrato. -

qualis autem eft cE ipfi EB, reClangulum fub A B b,

um cum quadreto qfxpod ex E?,goaeqmle-e{t quadrato ex ED.

e47.primi. fed quadratum ex ED eft zquale quadratis ¢ ipfarum 3
BD, refus enin angulus eft EBb. redangu igitur

fub ap Dc, und cum quadrato ex KB, smquele eft ipfarum

EB BD quadratis. commune suferatur quadratum quod ex

£3B. ergo reliquum fub A D D¢ re&angu?mn,quadmo qued

fit 2 contingente DB zquale erit. fecundo bc A pon tranfest

1. hujus. per centrum A BC circuli: fumaturque 4 centrum B, & od
Ac perpendicularis agatur EF, & ungamtur EB EC EB,

re@us igitur eft EFD angulus.” & quonmam re&a linea quz-

dam £ ¥ per centrum ducta, retam linesm qmandam ac

non duCtam per centrum ad rectos amgulos fecet, & bife-

¢ 3 hujus. riam ipfam fecabit «. quare’ A F ipfi FC eft sequalis. rurfus
quoniam recta linea A c bifarlam fe&aeft inF, atque ipl

adjicitur ¢, erit reCtangulum fub AD Dc, und cum que-

dreto ex Fc, ®quale 5 quadrato quud ex FD. conumune
apponatur quod ex ‘FE Guadratum. reGangulum igitur fub

: AD DC
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& ‘Gamatur ‘ciculi ABC centrum quod
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4D DG un) cum quadratis ¢x CF FE eft xquale quadratis
ex DF FE. fed quadratis quidem ex pF FE aquale eft
¢ ex DE quadratum; etenim reCtus eft angulus erp:
quadratis vero ex CF FE quale eft <quadratym ex cE.
ergo reftangulum fub 4D D, una cum quadrato quod ex
CE, cft zquale quadratoex £ D; &qualis autem eft CE iph
E B ; re@angulum igitur fub A} D¢, una cum quadraro ex
EB, zquile"clt ex ED quadrato. fed quadrato’ ex b -
qualia funt quadrata ¢ ex E B B D, {i quidem rectus eft angulus
EBD. ergo reCapgulum fub ap DC, una cum quadra-
to ex EB, ®quale elt eis que e EB 3D funt quadratis.
commype auferatur quadratum ex' EB. rcliquum Cigitur
fub a » pc re@angulim quadrato quod fit ‘ex DB £quile
erit. Si igitur extra circulun) 3 iqqulpygﬁtg‘x’n wmatgr;” &e.
%64 oportebat demonftrare.. = " '

‘PROP. XXXVIL THEOR. .

PR T

St extra circulun fumatyr aliguod punilum, atgue
ab co in circulum cadant dux relie lince, quaramn
altera quidem circalum fecet, altera vero incidat :
Sit aggem quod [ub tota fecante, & exterius affum-
pia mnter punédum, ¢ curvam circumferentiain con-
zinetur reélangnlum cquale ei quod ab incidente fit
quadralo s incidens linca corculum comtinget.

Extra circulum enim A B¢ fumatur aliquod gun&um D,
atque ab ipio in circulum cadant duz reGtz linex pca
DB; DCA quidem circulum fecet, pB veroincidat : fitque
retangulum fub Ap Dc %quale qua-
drato quod fit ex pB. dico ipfam DB
circulum A B ¢ contingere. Ducatur enim
rectalinea D E contingens circulum asc,

fit ¥, jungantorque FE FB F D. ergo an-
gulus FED re€tus eft«. & quoni:ignonz
circulum ABC contingit, fecat autem 9
DCa, re¢tangulum fub AD pc ®quale
erit quadrato ex DE. fed rectangu-
lum fub AD Dc ponitur zquale qua-
drato ex DB. quadratum igitur quod
ex DE quadrato ex DB %quale erit.
uc propterea linea pE ipfi DB =qualis. eft autem & rE
wqualis FB. duz igitur DE EF duabus DB BF wquales

F funt ;

N
\F,

§1

c47.pTIMIL

418, hujus.
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funt ; & bafis communis F p; angulus igitur D EF eft equalis
angulo DBF, rectus autém eft DEF, ergo & pBF &ft reQus.
atque eft F B producta diameter:quz vero abextremitate dis-
metri circuli ad rectos angulos ducityr, citculum contingit.
ergo DB circulum ABc contingat necefle eft. fimiljter de-
monftrabitur & i centrum fit in ipfa ac., Si igitur exm
circulum fumatur aliquod puntum, &c. Quod demonttrare
oportebat. ' o .

" cor. Hinc fi 3 puncto quovis extra

“circulum affumpto, plures linez recte A

A B’ A circilum fecantes ducantur; rect-
angula comprehenfa fub totis lineis a3
A C, & partibus externis AE AF, inter fe
funt zqualia. nam fi ducatur tangens

A D, erit reangulum fib B A AE =quale
quadrao ex A B; & reangulum fub ca
AF eidem quadrato ex AD erit zquale,
unide re¢tangula hzc zqualia erunt,

~ EUCLIDIS

Ty o
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DIFFINITIONES

Y B O I N

~ Yigyra redtilinea oot |
P ura rectilinea defcnﬁl NS IS

icitir, quando unus’,.\.
quifqae figuree defcripte an- '
gulus, unumquodque - latus
cjus in qua defmbxtur, oon-

tingit. -

\

Flgur‘a fimiliter “tirca figuram dd'cnbx Jidmr, q(mndo u-”

L ES

numquodque latus defcripte; unumqucmque anguhnm ejw N

¢um qmmdc(crxbxtur, connngiv

iII

~ Figura re&xlma in circulo deTcr,nbx dx— o
citur, ‘quando’ unufquque de,(cnptae fi-. .
gure angyjus ¢n~culi arcumferehnam" -
coritingit. B

N '-]-V; .

Fxgléra rectilinea circa cxrcgg(llm c}e—'
fcribi dicitur, quando unumquodque Ja- -
tus defcrxpt:e, circuli cxrcumfcrcmun L
contingit. . e
S Fa
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Circuls fmiliter in figara rectilines deferibi dicitur,
qu cirepli afqnn&renuaqnumqmdq‘e Istus ejus im
R e R e R

Circulus circa figuram retilineam deferibi dicitur, quande
ciffulf ciroumbcteatis. unyiqliechque arigylun ejus circa

: 1 deferibitur, conting -
. “ o V’-l}"lf foo
Redta linea in circulo aptari dicitur, quando ejus extrema
incirculi circumferentia fuerint, . .. . . .

. BROPOSITIP ; PROBLEMA. |
I dato Circulo, detee el linew que diametro cjus
major non fit, equalem reftam lincam aptare.

'Sit dafus cirgulus ABC, data dutem reda’lines fion_mas
jor circyli m(yn.metro b, oportet' in circulo” 4 B¢ recte lineag
@ T

D Zqu ectam lineqip aptare. Ducatur dirculiasc dia-
meter Bt:,\:hi quidem igj A <
Bc fit qualis ipfiD, \

ne

jam erig quod pr - ¢
tur. eteqim in circulo Adc
aptata eft Bc reCtz lineep
#qualis. fin minus, major
t‘%p?&qmma,mﬂzgm TR
3. primi. «ipfi D fpqlalis GE 1 & cenmn T T e T C
tro quidem ‘¢’ intervallo agtem:.CE . cirenlus. defcribatur.,
. AEF ;--8¢:€ 4 jungatur. itaque quoniam pun&tum ¢ cen-
trum'eft AE® circuli; erit cal#pfi CE =qualis. fed D eft
®qualis cE. ergp & pipli ¢ @qualis erit. indato igitur
circujo ABC ?a.tz rect® linex ', fon 'mafori circuli dja-
meti0, 2qualis dptatd eft ¢ Quod facere oportebat, -
w—\‘: - 4 FRRSLIS S BASNINby = 2D S) VN e '.:'1. .
.. _PROP. II. PROBL.
Iu eirm‘fa'}/a:o, dato triangdlo cquiangslum triangsu-
bum defiribere. e et
Sit datus circylus A8 ¢, ditum autem trigngulum DEF.
oportgrin AB¢ circulo defcribere trisngulum triangulo p £ F

« 17, tertii. 2quissigwium. ducatur recta linea G AH con,tingcml.ciim—
e . um

Ve

s

’
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Jym aBc in punfto a: & 4d re@am lineam am, 8 ad
pundtum in €a A, angulo DEF qualis # angulus conftirus-
tur HAC. Turfus ad reCtam @
lineam A6 ; & ad punctum
in ipfa A,angulo-prE 2quslis D
# conftituatur angulys g AB ;-
& ®C jungantur. quoniam -
igitur circuluim A B¢ contin- E F
git quedam re@ta HAG; A
contactu autem in circulum : .
ducta eft c&; : eRit HAC lus. 2qualis ¢ ei qui in al- ©32-tereit
terno circuli fegmento fiftic, vﬁence: ipfi aBc. fed '
- H Ac angulus ®qualis eft angulo DE F, ergo & angulus aBc
engulo DEF eft zqualis. eadem ratione & angulus A cs
eft zqualis angwlo DFE. reliquus igitur BAc angulus re- . .
liquo EDF aqualis  erit. triangulum A Bc triangulo 42 Cor-.
?Edl; eft saqmangauldu & defcriptum eft in circulo aBc. 3 P
n dato igitur circulo dato triangulo zquiangulum  triangu-
lum defcriptum eft. Quod facere opo?tq:ba . :

PROP. IIL PROBL.

Circa datam circulum triangalo dato 4°9aiaf;ga/am tri-
‘angmlum defcribere. :

Sit datus circulus ABc, datum autem triangulum DEF.
oportet circa circulum ABc defcribere triangulum triangulo
DEF ®quiangulum. Protrabatur ex utraque parte E F ad~ ~
})unéh‘n 6, & fumatur cirauli ABc centrum k: & reGa
inea K B utcunque ducatur: conftimaturque ad rectam lie

é2y.primi,

neam kB, & ad
in ea x, angulo quidem DEG
sequalis 4 angulus BK A, an-
gulo Tutem DFH zqualis
- usBKC,& peraBcC .
. p::gla ducantur rece li-
nex LAM MBN NCL cir-
culum ABc contingentes. M B N

D |

v

Quoniam igitur circulum A Bc conti LM MN NU
in punétis 4 B C, 2 centro autemxad A B ¢ punéds du-
custurg A X B K Cj; erunt anguli ad. 2 A B C rectib, 13- sentit.
& quoniam quadrilateri A MBK f.quatuor quatior res

¢tis zquales funt; etenim in duo triangula dividitur ; quorum
anguli K AM KBM funtre@i ; erunt reliqui AkB A MBdu-
obus retis zquales. funt autem & DEG DEF ®quales
duobus rectis. anguli igitur AxB AMB angulis DEG DEF

F3 ®quales

' 3
N [ 4
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gquales funt, quorum ax b ipfi DEG eft wqualis. ergore-
liquus A M B reliquo- DE F wqualis erit. fm:l?ter demonftra-
bitur an%ulus LNB ipfi DFE wqualis. ergo & reliquus
MLN cit xqualis¢reliquo EDF. zquiangulum igitur eft
a.n;ﬂum triangulo DEF; & defcriptum eft cira
circulum anc. Quarecirca datum circulum uian‘g;élo daro
zquiangulum triangulum’ defcripum eft. Quod facere o«
portelsat. : . . _
' PROP.1V. PROBL.
. : - “d
In dato triangulo circulum deferibere.

. Sit datum triangulum 4 BC, oportet in tridtigulo A BC cire

#9.primi, clum defcribere. Secentur « anguli ABc Bca bifariam

reétis lincis BD cD qua conveniant inter fe in D pundto:
& 2 punéto D ad reas lineas AB BC ¢ A perpendiculares

5 13.primi, p ducantur DE DF DG. (Eoniam angu-

¢36.primi. fibus gqualia < habebynt, atque erit DE.

- lis: erunt duo triangula EBD DBF,

lus EBD eft xqualis lo FED, eft A
sutem & reCtus BED reto BFD ®qua-

duos angulos duobus angulis zquales
habentia, & unum latus uni lateri zqua-
le, & utrique commune £D, quod fci--
licet nni ®qualium angulorum fubtendi-
tur. exgo & rcliqua latera reliquis late-

gqualis pr. & eadem ratione DG aqua- -
lis DF. ergo & DE ipfi DG eft qualis. B ¥ c
tres igitur reCtz line® DE DF DG in-

- ter fe agyales funt; quare centro D intervallo autem unius
iparum DE DF DG circulus defcriptus etiam per reliqua
tranfibit puncta; & rectas lineas AB BC' CA continget;
propterea qudd recti funt ad EFc anguli. fi enim .ipfas fe-
cct, qua ab extremitite diametri circuli ad reétos

4 16.eerii. ducitur intra circulum cadet ,' quod eft abfurdum d. non

TR AT SN

igitur centro D, intervallo autem unius ipfarum DE DF DG
arculus defctiptus fecabit reGtas lineas AB.BC Ca, quate
ipfas continget ; atque erit, Circulus defcriptus in tri

‘aBC. In dato igitur triangulo A B¢ circulus g FG. i-
ptus eft. Quod facere oportebat. -

4 - PROP.

S S Coa
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PROP.V. THEOR.
Circa datum triangalum circulum deferibere.

Sit darum triangulum a sc. oportet circa datum triangu-
lum aBc circulum defcribere. Secentur A B .ac bifariam 4 55 primi.
in D F punctis : & 2 panétis D £ ipfis AB Ac ad rectos
angulos é ducantur DF EF quz quidem vel intra triangu- ¢ 11.primi.
lum aBc convenient, vel in retta linea Bc, vel extra
ipfam. conveniant primo intra triangulum in punéto r: &

BF FC FA jungantur, quoniam igitur A D eft 2qualis DB,
communis autem & ad rectos 2 DF; erit bafis AF
bafi F B zqualise. fimiliter r & CF ®qualis FA.eq primi
ergo & BF cft 2zqualls Fc. tres igitur FA FB Fc inter fe
aquales funt. quare centro F, intervallo autem unius ipfarum
F A FB Fc circulus defcriptus etiam per reliqua puncta tran{-
ibit : atque erit circulus defcriptus circa triangulum aBc.
& defcribatur ut A Bc. fecundo DF EF conveniant in recta
linea B, in puncto F, ut in fecunda figura, & A F junga-
tur. fimiliter demonftrabimus punétum F centrum cir-
culi circa triangulum A B ¢ defcripti. poftremo DF EF con-
veniant emgra triangulum ABC rurfus in F puncto, ut in
tertia figura: & jungantur AF FB Fc. & quoniam rurfus
A D eft zqualis DB, communis autem & ad rectos angulos
DF, balis A ¥ bali F8 2qualis erit. fimiliter demonftrabimus
& crF ipfi FA zqualem e(Tea.ﬁuare & B F eft ®qualis Fc. rur-
fus igitur. centro F, intervallo autem unius ipfarum FA FB
Fc circulus defcriptus & per reliqua tranfibit punéta ; at-
que erit circa triangulum aBc defcriptus. Circa datum
igitur triangulum circulus defcriptus eft. Quod facere
oportebat. .

Cor. Sitriangulum fit re&angﬁlum centrum circuli cadet
in latus angulo recto oppofium. fi acutangulum cadet cen-
. tram intra triangulum, {iobtufangulum cadet extra.

Fg¢ PROP. VI




4 4. primi.

b 31, tertii.

& 17. tertii.

b 18, tertii.

¢29.primi
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EvucLipi¢ BLEMENTORUM
PROP. VI. PROBL.
I dato tirculo quidvatuin deferibere.

. Sit datus circulus A Bc ». oportetin ABCD circulo qua-
dratum deferibere. Ducantur circuli ABcD diametri ad
retos angulos inter fe Ac 8D: & AB Bc CD DA jungan-
wr. Quoniam igitur BE eft '
eequalis E D, etenim centrum
clt g, comununis autem,& ad
retos angulos E 4 ; erit bafis
BA aequaTis « bafi'Ap. &ea-
dem ratione utraque ipfarum
BC CD utrique Ba AD ®qualis; -
zquilaterum igituret ABCD -
quadrilaterum. dico & rectangulum effe. quoniam enim
recta linea e diameter eft ABcCD circuli, erit8AD femi-
circulus. quare angulus BaD rectus feft. & cadem ritione
unufquifque ipforum ABc BcD cDaA eft reltus. rectangu-
lum igitur eft ABc quadrilaterum. oftenum autem eft, &
zquilaterum effe. ergo quadratum neceffario erit, & defcri-
pum eft in circulo A Bep. in dato igitur ABCD circulo
quadratuin ABc D defcriprum eft. Quod facere oportebat.

PROP. VIL PROBL.
Circh datum circuluin quaivatum defcribere.

8it datus circulus ABc . oportet circa ABc D circulum
quadratnm defcribere. Ducinwur circuli ABcp dufe dia-
metri A ¢ BD ad rectos inter {e angulos, 8¢ per puncta A B
¢ pducantur circulum ABeD G A o
contingentes « FG GH HK KF. 7
qgomam igitur FG'contingit '
circulum A B¢ D, 2 centro au-- A ®
tem E ad contatum qui eft B
ad A ducitur A ; erunt b an-- ;
gufiad a recti. eadem ratione, N
&ahgﬁui ad puncta B ¢ precti H ¢ X
funt.%& quoniam angulus AEB reus eft, eft autem &
re¢tus EBG ; erit ¢ H ipfi Ac parallela ¢, eadem ratione, &
ac parallela eft Fx. fimiliter demonftrabimus & utramque
iplarim ¢ F HK ipfi BE'D panallclam effe. quare & GF eft

D

_paraflela mk. parallelograinma igitur funt GK GC AK FB

4 34.primi.

BK, ac propterea‘'cF quidemeft 42zqualis HK, G H vero ipfi
FK. & quoniam A ¢ zqualiseft 8D ; fcd A ¢ quidem utrique
- iplarum
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iplarum ¢ H Fk eft? zqualis ; B D vero =qualis utrique 6 F
HK, & utraque GH FK utrique GF HK aqualis erit. zqui-
laterum igitur eft FG uK quadrilaterum. dico & reétan-
gulum efie. quoniam enim parallelogrammum eft GBE a,
atque eft reCtus A8 angulus, & ipfe AG B reGus erit. fi-
militer demonftrabimus angulos etiam ad punta HKF
rectosefle. reGtangulum igitur eft quadrilaterum F G H k. de-
monftraum.autem eft & xquilaterum. ergo quadramm fit
necefle eft, & delcriptum eft cireg circulum ABcn. Ciraa
datum igitur circulum quadratum deferipum eft. Quod
facere oporrebat. :

PROP. VIII. PROBL.
In dato guadrato circulum defivibere.

&

Sit datum quadratum ABcD. oportet in quadrato ABCD .

circilim defcribere.. Secetur utraque ipfarum AB A D bi-
fariam 4 in punctis FE. & per E quidem alterutri ipfarum
A BCD parallela ¢ ducatur EH : per F vero ducatur FK pa-
tallch s alterutri aDp BC. pa- A £ D
ralleloprammum igitur eft u-
numquodque ipforum AK k8 1/ \
AH HD'AGGC BG GD: & G \
Yatera ipforum quz ex oppo- ¥
fito, funt xqualia <. & quoni-
am DA eft wqualis aB; & :
ipfius quidém A p dimidium eft B W C .
AE ; ipfius vero 4 & dimidium AF jerit AE ipfi AP ®qualis.
quare & oppofita latera zqualia funt. crgo FG eft 2qualis
GE. fimiliter demonftrabinwus, & utramque ipfarum G u
GK utrique FG GE zqualem effe. quatuor igitur GE G¥
GH GK inter fe funt @®quales. itaque centro quidem ¢, in-
tervallo autem unius ipArum GE GF 6H GK circulus de-
fcriptus etiam per reliqua tranfibit puncta, & rectas lineas
"AB BC CD DA continget; propterea quod anguliad EF HK
recti funt. fi enim circulus fecabit r lineas AB BC CD
D A, quz 2b extremitate diametri circuli ad rectos angulos
ducitur intra circulum cadet; quod 4 eft abfiurdum. non igi-
tur centro quidem ¢ intervallo autem unius iplaram GE GF
GH GK circulus defcriptus re¢tas lineas AB Bc cD DA fe-
cabit. m;;uare ipfas neceffario continget : atque erit defcriptus
in quadragp ABcD. In dato iE'nn;ur quadrato circulus defcri-
ptus eft. Quod facere oportebat.

K

PROP.

# to.primi.

6 3v.primi,

¢34.primi.

d 16. tertii.
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PROP. IX. PROBL.
Circa datum quadyatum ciiculum defcribere.

Sit datum quadratum A BC D. oportet Circa ABCD qui-
dratum circulum defcribere: Jungantur enim A ¢ BD, quz
fe invicem in puncto E fecent. & quoniam D A eft @qualis
AB, comrmunis autem ac; dueDA Ac dusbus BA A €z~
quales funt ; & bafis pc »- :
qualis bafi Bc; eritanguius A
DAc anguloBac ®qualiss,

us igitur D A Bbifariam

fe eft retta linea ac. fi- .
militer demonftrabimus u-
numquemque angulorum Asc’ (o
ncnq cni u&lﬁllllinds AC B

p B bifariam feGum efle. quoniam igitur angulus » A B an-
gulo aABC eft ®qualis. atque eft anguli quidem DA B di-
midium angulus E A B, anguli vero AB¢ dimidiumEBA ; &
E AB angulus angulo EB A ®qualis erit. quare & latus x4
lateri £ B eft ¢ 2quale. fimiliter demonftrabimus & utram-
que rectarum linearum Ec ED utrique £ 4 £ 3 zualem efle.

. ergo quatuor rete linex EA EB Ec ED inter fe funt 2~

tt.fecun-

.e.l

quales. centro igitur E, intervallo autem unius ipfarum Ea
EB EC ED circulus deferiptus etiam per reliqua punch
tranfibit ; atque erit defcriptus circa a B¢ D quadratum. de-
fcribatur ut aB¢p. Circa datum igitur q tum circulus
defcriptus eft. Quod facere oportebat.

PROP. X. PROBL.

Ifofeeles triangulum conflitucre , babens utramgue
angslorum qui funt ad bafim, duplum reliqui.
Exponatur refta quedam redta linea A, & fecetur in ¢

puncto,ita ut re¢tangulum contentum fub A8 Bc ®quale « fit

ei quod ex ca defcribitur r

quadrato : & centro quidem

4, intervallo autem A B circu-

lus delcribatur BDE ; aptetur-

& 1. hajus,

¢ 5. hujus,

que in BDE circulo refta li-

nea BD 2qualis ¢ipfi Ac quz

non eft major diametro circuli

BDE : & juncis DA D c,cir- E D

c2 ADc triangulum ¢ circulus A cD defcribatur. itaque quo-

niam reftangulum ABc zquale eft quadrato quod fit ex
A G

— . ——
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ac; aqualis autemeft 4 ¢ ipfi BD: eritfuba s Bcreftangu-
lum quadrato ex BD &quale. & quoniam extra circulum
AcD fumpum eft aliquod fnctum B, &2 punéto B in
circulum a c p cadunt due rectz linee Bca BD, quarum
altera quidem fecat, altera vero incidit’; atque re&-
angulum {ub AB BCc quale quadrato ex Bp: re&ta li- .
nea BD circulum A ¢ D ¢ continget. quoniam igitur B D con- ¢ 37- tertit
tingit, & Acontaltu ad p ductaeft pc; erit 3pc angu-
lus zqualis 4 ei qui in alterno circuli fegmento confti-
tuitur, videlicet angulo D Ac. quod cum angulus BDC 2-
qualis fit ipfi D A ¢, communis apponatur cD A totus igitur

. BD A eft qualisduobus anguliscpa pac. fedipfis cpa
D ac exterior angulus BC D eft ¢ 2qualis. ergo & BDA -« 32primis
qualis eft ipfi Bcp. fed 8D A angulus eftf zqualis angulo £ s5.primi.
C B D, quoniam & latus A D lateri A3 eft zquale. ergo &
DBaA ipfi BcD #qualis erit. tres igitur anguli 5DA DEA
B CD inter fe zquales funt. & quoniam angulus D B C 2qua-
lis eft angulo B ¢ p.& latus 8D lateri D c eft £ zquale. fed BD g 6. primi.
ponitur 2qualis ipfi c a. ergo & c A eft zqualis ¢ p. quare &
angulis cp'A zqualis eft angulo pAc. anguliigiturcpa
D 4 ¢ fimul fumpti ipfius anguli b A ¢ duplices funt. eft autem |
& Bc b angulusangulis c DA D Ac 2qualis; ergo .& BCD
duplex eft ipfius pac. fed Bcp eft zqualis alterurri ipfo-
fum BDA DBA. quare & uterque BD A DBA ipfius DAB
cft duplex. Iofceles igitur triangulum conftitutum et ADB
habens utramque eorum angulorum qui funt ad bafim, du-
plum reliqui. ?@od facere oportebat. ,

d 32, rertii.

PROP. XI. PROBL.

Zn dato cireulo pentagonsmn aquilaterum ¢y £quiangu-
lum de[cribere. '

Sit datus circulus ABCDE. oportetin ABCDE circulo
pentagonum quilaterum & =quiangulum defcribere. Ex-
ponatur triangulum ifofceles

A
FG H habens utrumque eo-
rum qui funt ad bafim 6H .
angulorum, duplum « anguli B
quieftad F: & defcribatur 4 10.hujus.
10 circulo ABCDE triangu- ,
lo FeH zquiangulum b tri- H . b1 hojus,

angulum A ¢, ita utangulo

quidert qui eft ad ¥ =qualis fit angulus cAD ; utrique

vero ipforum qui ad 6 1, fit 2qualisuterqueAcD cDA. &
’ uterque
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' ‘uterqueigitur AcD cD A, anguli cap eft duplus. fecetur

¢s primi. uterque ipforum acp CI;A bifariam cre®islineis CE DB:
& AB BC CD DE EA jungantur. quoniam igitur uterque
ipforum AcD cpA duplus :

: A
" eftipfius c A D, & fedti funt
- bifariam retis lineis ce B, = P
quinque anguli DAGC ACE - B

. ECD CDB BD ainter fe funt

uales. zquales autem an- : 3

guli in qualibus circumfe- " 5

416, tertii. Tentiis i ‘

unt 4, quinque
. igitur circumferentiz AB BC ¢D DE EA ®quales funt in-
eag.tertii. ter fe. fed aquales circumferentias ¢ ®quales reGz linex
- fubtendunt. ergo & quinque re¢te line® AB BC CD D&
EA inter fe 2quales funt. aquilaterum igitur eft ABCDE
pentagonum. dico & equiangulum efle. quoniam enim cir-
cumferentia A B zqualis eft circumferentiz DE, communis
apponatur BCD. tofa igitur ABc D circumferentia toti cir-
cumferentiz EDCB eft 2qualis, & in circumferentia qui-
dem aBcCD infiftit angulus AED, in circumferentia vero
EpcB infittitBAE. ergo & BAE angulus eft =qualis an-
‘gulo AED. eadem ratione & unufquifque rum ABc
BCD CDE unicuique ipforum BAE AED zqualis. -
quiangulum igitur et A BcDE pentagonum : oftenfum au-
tem eft & =quilaterum efle. Quare indato circulo penn-
gonum squilaterum, & zquiangulum defcriptum eft. Quod

cere oportebat. . '

PROP. XII. PROBL.

Circa datum circulum pentagomaum equilateram & <
quiangulum defcribere.

Sit datuscirculus A Bc DE. oportet circa circulum A BC DE
pentagonum 2quilaterum & aequiangulum defcribere. In-

eperyy. telligantur pentagoni in circulo defcripti 4angulorum pun-
hujps.  t2 ABCDE, itaut circumferentiz AB BC ¢D DE EA fint
#17. tereii. ®quales ; & per puncta ABc DE ducantur ¢ circulum con-
tingentes GH HK KL LM MG, & fumpto circuli ABCDE

centro F, jungantur FB FK FC FL FD. quogiam igityr

re&ta livea kL contingit circulum ABcDE in pun&o c,

&2 centro ¥ ad contacture qui eft ad ¢ du@aeft Fc, erit

18 teceii, F ¢ ad iplam K L perpendicularis c. rectus igitur eft uterque
angulorum quifunt ad c. eadem ratione & anguli qui ad

puncta B, D reti funt. & quoniam re&us angulus eft ¥ é: K,

o quadra-
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quadratum quod fit ex Fx zquale d eft quadratis ex Fcdyy.primi-

CK. . & ob eandem caufim quadratis ex ¥B BK ®qua-

le et ex Fk quadratum. G .

quadrata igitur ex FC CK
uadratis ex FB BK &qualia

?un.t, quorum quod €x Fc

ei quod ex FB eft =quale,

c_:%o reliquum quod ex ckx

reliquo quod ex Bk ®quale ‘

erit. xqualis igitur eft BK X C L

ipfick. 8 quoniam F& eft 2qualis Fc, communis autem

F K, du® BF FK duabus CF FK =quales funt, & bafis 8Kk

eft xqualis bafi Ka; erit angulus ¢ quidem BFx angylo*.s primi.

KFc zqualis, angulus vero sKF angulo FKG, duplus
iﬁigxr‘eﬂ- angulus BF ¢ anguli X Fc, & angulus B_xcl:iu- ;
plus ipfius Fxc. eadem ratione, & angulus crD anguli -
GFL eft duplus:-angulus vero cLD duplus anguli cL¥.
& quoniam circumferentia B¢ circumferentiz ¢ D eft zqua-
lis, & angulus Brc angulo cFDp =qualisf erit. .atque eft £ay. tertii.
apgulus quidem BFc anguli KF¢ duplus:  angulus vero
pFc duplus ipius L F¢ ®qualis. igitur eft angulus KFc
,an?,llo CFL. itague duo triangula funt FK ¢ FL C, duosan-
gulos duobus angulis zquales h:%?tia alterum alteteri, &
nnum latus uni lateri quale quod ipfis commune.eft Fc:
ergo & reliqua latera re?iquis lateribus qualia’ habebunt 4, ¢ 26.primi.
& reliquum angulum religuo angujo qualem. reQa igitur
linea x ¢ -eft xqualis reGte ¢ L, & angulus Fxcapgulo FL C.
& quoniam k¢ eft ®qualis cL, ent kL ipfius Xc dupla.
cadem ratione, & HK ipfius Bk dupla oftendetur. rurfus

uoniam BK oéen@. eft equalis ipfi xc: atque et KL qui-

dupla x¢, HX vero ipfius BK dupla: erit HK ipfi

K L zqualis. fimiliter & unaquaque iplarum GH GM ML

“pftendetyr 2qualis utxi%ue HK X L. zquilaterum igitur eft

G HKLM pentagonum. dico etiam @quiangulum efle. quo-
niam enim apgulus Fx ¢ eff zqualis OFLc: & often.
fus eft angulus pk L duplus iphus Fr C; ipfius vero FLC
duplus KL M : erit & Hgl dngulus angulo K L M =qualis,

- fimili ratione oftendetur ﬂﬁu.fquifquc iplorum KHG HGM

6 ML ufrique HKL K1 M xqualis.quinque igitur angulic HK
HKL ELM LMG MGH.inter {e 2quales-{unr. ergo &qui-
angylum eft GHKLM pentagonum. oftenfum autem eft
gtiam zquikiterum effe : & deflcripum oft circa ABCDE
Circulum. Quod facere oportebat. :

PROP.
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" _PROP. XIII. PROBL.. ._.

Iu dato pentagons, quod wquilalerh,m & ¢g’m§i}zgﬁ1m '

Jit circulum deferibere.

Sit datum pentagonum zquilaterum & =zquiangulum

ABCDE: oportet it ABCDE pentagono circufum defcri-

9. primi. bere. Secetur uterque angulorum Bcp c¢DE bifariam «
rectis lineis cF DF; &2 pundo F in quo convéniunt in

ter fe cF DF ducanwur recte linex FB FA FE. Quoniam

igitur sc eft =qualis cp,
communis autem cF, duz BC
cF, duabus bc CF ®quales

funt, & us scP eft =
qualis angulo pcF. bafis igl- - -
bgprimi. tur BF FD eft b xqualis,

& BFc wimgulum zquale
triangulo nc ¥, & reliqui an- -
guli reliquis angulis ﬂualcs
quibus zqualia Jatera fi

C X D

tenduntur ; angulus igitur c-B F an-

lo cDF ®qualis erit. & quoniam angulus cpe anguli
%un F eft duplus,& angulus qgidcm CcD sngmangtdo ABC qualis,
angulus vero ¢ DF angulo ¢ B F zqualis ; erit & cBA angu-
lus duplus anguli cBF ; ac propterea angulus A5 F angulo
F B C zqualis."angulus igitur A B¢ bifariam fetus eft rech
linca BF. fimiliter demonftrabitur unumquem?’ue ang:l‘g-

rum BAE AED reiis lineis aF FE bifariam

a puncto F ad re@as lineas A8 Bc ¢D DE EA ducantur

e 12.primi. ¢ perpendiculares FG FH FX FL FM. & quoniam angulos
HCF eft ®qualis angulo xcr ; eft autem & reftus Fuc

reto Fkc zqualis : erunt duo triangula FH¢ FRC, duos

los duobus angulis zquales habentia, & unum lats

.uni lateri ®quale, .commune fcilicet utrifue Fc quod uni
2qualiuny angulorum fubtenditur. ergo & reliqua Te-

426 primi. liquis lateribus qualia 4 habebunt, atguc erit perpendiculs-

ris FH perpendiulari Fx 2qualis.

militer* oftendetur &

unaquzque ipfarum FL FM rig 2qualis utrique FH_FK
quinque igitur re¢tz linee FG FH FK FL FM inter {fe 2-
quales funt. quare centro F intervallo autem unius ipfarum
FG FH FK FL FM, circulus defcriptus etiam per reliqua
tranfibit puncta, & re@as lineas a3 Bc ¢b DE £A con-
~  tinget;propterea quod anguli ad c HKL M re&i funt. fienim
non continget, fed ipfas fecet, qua ab extremitate’ diame-

tri circuli ad rectos os ducitur, intra circulum cader,

¢ 16. tereii, Quod abfurdum ¢ effé oftenfum eft. mon igitur centro F, &

inter-

‘
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intervallo uno ipforum pun®orum ¢ HKL M circulus de-
feriptus reCtas lineas AB BC ¢D DE Ea fecabit. quare ipfas
contingat necefle eft. defcribatur ut GHxLM. Indatoigi-
tur pentagonoq{odcﬁzquihtemm, & =quiangulum circu-
lus' defcriptus eit. Quod facere oportebat.

Cor. Siduo anguli proximi figur® 2quilatere & =qui-

bifecentur, & 4 punéto in quo coeunt linez mgﬂ.uh
bifecantes, ducantur r linex ad reliquos figure angulos,
omnes anguls figure erunt bifecti.

A PROP. XIV. PROBL. .
Circa-datum pentagonum quod cquilsterum ¢& <qui-
angulum fit, corculum defcribere.

Sit datum pentagonum zquilaterum & =quiangulum
ABCDE. OpOrtet Circapentagonum ABCDE circulum
fcribere. Secetur uterque ipforum BCD ¢ DE angulorum,
bifariam rectis lineis cF FD : A
& 2 punto F in quo conve- -
niunt re¢te linex, ad puncta
B A Educantur FB FA FE& B E
unufquifque angulorum cBa _
BAE AED reclis lineis BF Fa
_FE bifariam  fe¢tus erit. & - «Cor. pre-
quoniam angulus Bcpangulo  ° D cedente.
CDE eft zqualis ; atqui eft anguli quidem scp dimidium
angulus Fc D, anguli vero cDE dimidium cDF; erit &
F ¢ D angulus zqualis angulo Fb ¢, quare & latus cF lateri
F D eft zquale b. fimiliter demontftrabitur & una quaeque ipfa- ¢, primi.
rum FB FaA FE ®qualis unicuique Fc FD. quinque igitur '
reCtz linexFA FB Fc FD FE inter fe zquales funt. ergo
. centro F,& intervallo unius ipfarum FA FB FC FD FE, Cit-
culus defcriptus etiam per reliqua tranfibit puncta : atque e-
rit defcriptus circa pentagonum A Bc D E quod ®quilaterum
_ eft & zquiangulum. de(cribaﬂn;rér& it aBcpE. Circa da-
tum igitur pentagonum zquilaterum & =quiangulum cir-
culus c{criptustzigi. Q:x_odxqtacere oportebaﬁq

PROP. XV. PROBL.

I dato circulo hexagonum equilaterum, & equiangs-

lum defcribere. - .
Sit datus circulus A BCDEF. oportet in circulo ABCD
EF hexagonum aequilatcr:m, & zquiangulum dcfgxbere.
: ucatur
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Ducatur circuli ABcDEF diamgter a D, fumaturque .cen-
trum circuli 6 5 & centro quidemn b, intervallo autem D6
circulus defcribatur EGcH, junéte’'Ec cG ad punéta B F
producantur, & jungantur AB BC CD
DE EF FA. dicohexagonym ABCDEF .

aquilaterum & wguiangulum efle. Quo-
pam enim 6 pynétum ceptrumelt ape
DEF circuli, erit GE ipfi ¢ D ®qualis.
rurfus quoniam D centrum eft cjrculi
EGCH, erit DE ®jualis DG : fed GE
ipfi 6 D zqualis oftenfa eft. ergo G E ipfi
ED. eft zqualis. =quilaterum igitur eft
£G D triangulum, ideoque tres ipfius an-
guli EGD GDE DEG inter fe Bqueles s .
{ung, & funt triapguli tres anguli =qua-
& 32.primi.{es # duobus re&tis. angulus igitur EGp- _
duorum reGorum tertia pars cft. fimiliter oftendetur &
D6 ¢ duorum re¢torum tertia pars, & quoniam reéta line
c G fuper rectam £ B infiftens, angulos qui' deinceps funt EGc
e15.primi G B duobus rectis zquales «ethcit ; erit ‘& reliquus cg3
tertia pars duofum rectorum. anguli igiture6p DG C 6B
_ inter ig funt mquales. & qui ipfis ad verticem funt an-
418.primi. oy)i BG4 AGF. FGE aquales ¢ funt angulis E6 D DPée
CG B. quare fex-.apguli EGD DGC CGB BGA AGF FGLE
., inter fe =quales funt. fed zquales anguli zqualibus cr-
e16 cersii. cumferentiis infiftunt e. fex igitur circumferentie “A B 8¢
CD D& EF Fa inter fe funt =quales. zquales autem cir-
£39- teriii. cumferentias #quales f rect linex fubtendunt. ergo & fer
‘re@z linez inter fe 2zquales fint neceffe eft, ac propterea -
- quilaterum eft ABCOEF hex:ﬁfonum. dico & zquiangs-
lum efle. quoniam enim circumferentia AF circumferentiz
E D cft zqualis, communis apponatur circumferentia A B ¢ :
fota igiiur FA'BCD circumferentia_xqualis eft toti circum-
fcrentiz EPCBA. & circumferentie quidem FABCD an-
‘gulus FED Infiftit, circumferentiz vero EDcBA infiftit
g27-terii. angulus AFE. angulus igitur A FE angulo DEF eft g 2equa-
* Hs. fimiliter oftendentur & reliqui anguli hexagoni "atcp
EF, figillatim 2quales utrique ipforum aFE FED. ergoz-
quiangulum eft A BcDEF hexagonum. oftenfum autem eft
& =quilaterum effe:: -& - defcriprum ‘eft ‘¢irculo ABCDEF.
In dato igiwr circulo hexagonum wquilaterum,. & &quian-

gulum deflcriptum eft. ' Quod facere oportebar. |

Ex hoc manifeftum eft hexagoni latus, ei que cft ex
centro circuli z?ugl,e efle. & fiper pun&ta ABCDEF con-
_tingentes circulum ‘ducamus, circa circulum dcfcxitll)et'ur
s , exa-

a Cor. §.
primi.
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hexaponumrequilaterum & mquisngulum, confequenter ijs

in dicha funt : & preeterea fimiliter in dato
g‘;:agom infcribemus, & circumfcribemus.  Quod
facere oportebat. | N

. . PROP.XVE PROBL.
In dato circalo quindecagonum equilaterum & 2qui-
" angalmn defcribere. - e ,

Sit datus circulus ABcD. oportet in ABcD circulo quin-
decagonum zquilaterum & =2quiangulum defcribere. Sit
Ac latus trianguli quidem 2quilateri in iplo citrulo ABcD

. defcripti, pentagoni vero zquilateri latus A B. quarum igi-
~ur-partiu

'

-+ trium. ergo reliqua BC eft

- m eft A B CDF circu-
lus quindecim, earum circum-
ferentia Aquijc;m ABC, ter-’
tia exiftens circuli, erit quin-
que ; circumferentia vero A B,
quz duinta eft circuli, ent

duarum. fecetur Bc bifariam . = See

in puncto E. quare utraque ipfarum BE EC circumferentia-
rum, quintadecima pars eft A 8¢ D circuli. fi igitur jungen-
tos BE B, %quales.iphs in eontinuum rectas lineas in cir-
culo ABCD aptemus, in ipfo quindecagonum aequilaze-

f t;:én & =quiangulum defcriptum erit.  Quod facere opor-
- tebat, '

Similiter gutem ¥ quz dicta funt in pentagond, fi ‘per
circuli divifiones,contingentes circulum ducamus,circa ipfum
defcribetur guindecagonum ®quilaterum & eequiangulum,
& infuper dato quindecagono zquilatero & wquiangulo
circalum inferibemus, & circumf{cribemus.

G EUCLIDIS

\’7
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P Ars eft magnitudo magnitudinis , minor , majoris,.

 fuperant, vel un2 eequales funt, vel uni deficiunt, fe

EUCLIDIS

" LIBER, QUINTUS.

DIFFINITIONES.
. I -

quando minor majorem metitur. .
IL A .
Multiplex eft major minoris, quando majorem minat
metitur. o

CIIL : o :
" Proportio feu ratio eft duarum magnigudinem ejufdem ge-
neris, fecundum quantitatem, mutua quzdam ba:glimd .
IV. , '

Proportionem habere inter fe x_ha&nitudix_m dicuntur, quz
multiplicatz fe invicem fuperare poflunt.

’ : V.

In eadem proportione magnitudines efle dicuntur, prima
zd fecundam & tertia ad quartam, quando prima 8 tertiz
®que multiplices, fecunde & quartz =que multiplices,
juxta quamvis multiplicationem, utraque utramque, vel

comparate. VI
Magnitudines quz eandem proportionem habent, pro-
portionales vocentur. VI
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. VIL - :
('%x.mdo autem 2que multiplicium, multiplex quidem pri-

me {uperaverit multiplicem fecundse, pouitiplex vero tertize

non fuperaverit multiplicem quartz, tung prima ad fecun-
dam majorem proportionem habere dicitur quam tertia
ad quartam. - SR

- VIIL

DN

_ Amalogia eft proportionum ﬁmiliqﬂo;’ o Ce

Analogia vero in tribus terminis ad minimum confiftjt. -
X..

o Quando tres magnitudines pr gmiomlcs funt, prima ad

tertism duplicatam proportionem habere dicetur ejus quim.
habet ad fecundam. . L
XI

Quando autem quatuor magnitudines funt proportionales,
primaad quartam’ triplicatam habere proportionem-fcetur
ejus quam habet ad fecundam, & femper deinceps, una am-
plius, quoad analogia proceflerit. -

- XIL
Homologz, vel fimilis rationis magnitudines, dicuntur
antecedentes quidem antecedentibus , confequentes vero
confequentibus. ‘- ’
XIIIL
. Alterna fen permutata ratio eft fumptio antecedentis ad
antecedentem & confequentis ad confequentem.
- XIV. .
" Inverfa ratio eft fumptio confequentis ut antecedentis,
ad antecedentem, ut ad confequentem, ‘
| XV ‘
Compofitio rationis eft fumptio antecedentis und cum
confequente, tanquam unius,ad ipfam confequentem. -

XVL

Divifio rationis eft fumptio exceflus quo antecedens fu-
perat confequentem, ad ipfam conlequentem,
. . 2 '

XVIL

24
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:Gomverfo rationis, ot famnptio antecedentis od excefliom

quo antecedens ipam confequentem fuperat.

oL oxvan.

Ex 2quo five ex qualitate ratio eft, cum plures magni-
tudines extiterint, &ﬁha: ipfis numero. azquzﬁs, quz binz
fumantur & in adnn;pm“};ortidne, fueritque ut in primis

itudinibus prima ad ultimam, ita in'fecundis magnitu-
dinibus prima ad ultimam : vel aliter, eft fumptio extrerna-

XIX.

Ordinata proportio eft ‘quando fuerit ut antecedens a4
confequentem, ite antecedens ¢d confequentem ; ut autem
confequens ad aliam quampiam, ita confequens sd aliam
quampiam. X

" Pegyrbata véro proportio eft quando tribus exiftentibus
magnitudinibus, 8& arl‘i,g‘}pfu numero equalibus, fuerit utin
primis magnitudinibus antecedens ad confequentem, ita in
fecundis magnitudinibus antecedens ad confequentem, ut
autem in primis mﬁx‘:itudinibus confequens ad aliam quam-
piam, ita in f is alia queepiam ad antecédentem.

AXIOMATA
.

Ejufdem five wequalium seque maltiplices inter & 2.
lesfunt. - = = v P ) E
11

Quarum cadem zque multiplex eft, vel quarum sequales
funt 2que multiplices, &ipfe inter fe fiame equales. 1

PROPOSITIO I. THEOREM A.

St fuerint quotcungue magnitudines quotcungue sua-
gritudinum, equaliam numero, fingule Jingtlaram
wque mulliplices, quotuples; eS¢ unamagnitudo wuni-
us, totuplices erunt ¢ ommes omntium. '

" Sint_quotcunque magnitudines” A # v, quotcunque ma-

gaitudinum E F,zqualium nunrero, fingulz %@ulamm 2que

© mul-

J

|
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multiplices. dico quotuplex eft 4B ipfius &, totuplices effe & °

aB cp fimul ipfarum EF fimul. Quoniam enim A 8 zque
multiplex eft ipfius &, ac ¢ ipfius ¥ ;quot i
magnitudines funt in A B, ®=qualesipli E, 4
tot erunt & in ¢ b @quales ipfi r. dividatur
A B quidem in partes ipfi E zquales, quz
fint A6 6B; & cD dividatur in partes 2- ¢
quales ipfi F, videlicet cH HD. erit igitur
multitudo partium cH HD ®qualis multi-
tudini ipfarum a6 6B. & quoniam aGeft E
cequalis E, & cH zqualis¥; erunt & a6 c
CcH zquales ipfis £ F. eadem ratione quo- I
niam G B eft zqualis E, & HDIipfiF ; erunt
G B HD wquales ipfis E F. quot igitur funt | :
in A B xquales ipg E, tot funt & in AB H

a'

cD zqualesipfisE F. ergo quotuplexeft a8

ipfius E, totu‘Plioes erunt & AB cD fimul |
ipfarum E F fimul.Si igitur fuerint quotcun~ p
que magnitudines quotcunque maguitudi- L
num,zqualium numero,fingule fingularum 2que multiplices,
quotuplex eft una magnitudo unius, totuplices erunt &
omnes omnium. Quod demonttrare oportebat. oo

PROP. II. THEOR. )
Si prima [ecunde wque multiplex fuerit ac teviis
quarte, fuerit autem gy Guinta fecande aque mut-
siplex ac fexta yuarte ; erit etiams comipofura prims
cum quinta [ecande aque multiplex ac iertia cwn

Jexta quarie.
Sit prima AB fecunde c ®que multiplex, ac tertia DE
?uartae F. fitautem & quinta,B6
ecunde ¢ ®que multiplex, ac | D
fexta E H quartz F.dico & compo- l .

fitam primam cum quinta fcil. A6 ‘
fecundz ¢ =que multiplicem efle, E

ac tertiam cum fexta if D H quar-

tx F.Quoniam enim AB 2que mul- l |
tiplexeftc, acpE ipfiusF;quot ¢ ¢ g g
magnitudines funt in A8 ®quales

G, tot erunt & in DE ®quales F. eadem ratione & quot
funt in BG zquales c, tot & in EH erunt equales F. quot
igitur funt intota aG ®quales ¢, tot erunt & in tota DH

zquales F. ergo quotuplex efé AG ipfius ¢, towplex eft &
, 3 ;

» DH
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g ipfius F. & compofit igitur prima cum quintd AG fo-

. ‘cund® c @que multiplex erit, .ac tertia cum fexta DH

. quartz F : quare £ prima fecunde wque multiplex fuerit,

ac tertia quarte, fuerit autem & quinta feclind ceque mul-

tiplex, ac fexta tl]uarme; erit compoﬁta'quoque rima, cum

uinta eque multiplex fecundz, ac tertia, cum fexta quartz.
al_)od oportebat demontrare. : :

PROP. I11I. THEOR.

Si prima [ecunde eque multiplex fuerit ac tertis
guarte , fumantur autem £que multiplices prime
& tertie, erit &, ex wqualt, [amptaram straguc
utriufque wque multiplex, altera quidem [ecunds
#lteravero quarite.

Sit prima A fecundz B zque multiplex ac tertia ¢ quarte
D : & fumantur ipfarum A ¢ zque multiplices EF G H. dico
EF «que multiplicem F
‘effe iplus B, acG 1 ipfi-
tts p. Quoniam emm - H
EF @que multiplex eft I
ipfius A,ac GH ipfiusc; !
quot magnitudines funt . l

én £¢ gquales 4, tot . { - L

grupt & in G Hzquales | - I

C. dividatur EF qui-

dém in  magnitudines l 'l {

ipfi A “zquales EK KF; E A B G C D
GH vero dividatur in -
magnitudines aﬂuales ¢, ~idelicet 6 L LH. erit igitur ipfa-
fum ex kF multitudo qualis multitudini iparumer L&
& quoniam ®que multiplex oft A ipfius B ac ¢ ipfius D : z-
qualis autem EK ipfi o, & GL ipfic; erit Ex 2que mul-
tiplex ipfius B, ac gL ipfius D. eadem ratione =que muld-
plex erit k¥ ipfius B, ac L H ipfius D. quoniam igitur prima
EK fecunde B mque multiplex eft, ac tertia GL quartz D ;
eft aptem & quintax F fecunde B zque multiplex ac fexta
LH quarte D: erit & ceémpofita prima cum quinta E F, fe-

4 3. hujus. cundz B zque multiplex 4, ac tertia cum fexta GH, quartz
. D. Si igitur prima fecundze ®que fuerit multiplex at tertia
quartz, fumantur autem prime & tertize xque multiplices :
erit &, ex equali; fumptarum u'raque utriufque zque multi-
‘plex, altera quidem g:a_mdx, altera- vero quartz. Quod
‘oftendifie oportuit. » ) '

: d PROP.
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4

 PROP.IV. THEOR,

.. S prima ad [fecundam eandem babeat proportionem
quam tertia ad quartam. (& aquc multiplices prime
o & tertie ad eque multiplices Jecunde & quarte,
juxta quamvis maulsiplhicationens, candem proportio-
snem babebunt, inter fe comparate.

Prima A ad fecundam B eandem proportionem habeat
'z quam tertia ¢ ad quartam D: & fumantur ipfarum quidem
g A C utcunque zque multipli- ’
. «ces E F; iplarum veros p aliz
"" utcunque ®que multiplices ¢ H.
% dicoE ad ita efle ut Fad H.
Sumantur rurfus ipfarum £ F =-
~ que multiplices x L, & ipfarum
¢ G H =que multiplices M N. quo-
i niam igiturE 2que multiplex eft
ipfius a, atque F ipfius c; fu-
muntur autem ipfarum £ F zque
multiplices k L: erit kK ®que
multiplex « ipfius a, atque L ipfi-
us c. eadem ratione M ®que mul-
tiplex erit ipfius B, atque N ipfius
D. & quoniam eftut'aad B ia
c ad p. fumptz autem funt ipfa-
rum A c zque multiplices K L ;
.& ipfarum B D alize utcunque %-
;  que multiplices M N: fisK fu-
perat M, {uperabit &L ipfam N ;
s & fizqualis @qualis ; & {i minor
;. minor. funtque K L quidem ipfa~
© rume F ®que multiplices ; M N
.2 wero ipfarum ¢ H aliz utcunque
=  =que multiplices. ut igitur £ ad
¢ G itacerit F ad H. quare fi pri- . ¢ 5. Diffin.
" maad fecundam eandem habeat : : : :
proportionem quam tertia ad . -
quaram , & zque multiplices prima ac tertiz ad zque
multiplices fecundze ac quarte, juxta quamvis multiplicatio-
¢  nem, eandem proportionem habebunt, inter fe comparate.
i Quod demonftrare oportebat.

P ot
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4 3. hujus,
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b 5.Diffin.
_ hujus,
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. Quoniam igitur demonftratum eft fi x fuperat M, & L
s  iplam N fuperare; & fi qualis, zqualem efl, & fi minor,

- " Gg - minorern :
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minorem : conftat etiam fi M fuperat , & X fuperare ipfam
L; & fizqualis, z2qualem effe; & fi minor, minorem ; ac
proptereaut Gad E citaeflenadF.

Cer. Ex hoomanife(tum eft £i quatuor magnitudines fint

peoportionales, & invet{e proportionaleséfie.

'PROP. V. THEOR.

St magnitude magritm{mi: cque multiplex fit atgne

a 1. hujus.

$a.Axiom.
hujus.

ablata ablate,

reliqua relique cque waktipls
erit ac tota lot1us. ’ n ,
Magnitudo A B magnitudinis cp zque multiplex fit at-
que ablata A £ ablatz cF. dico & reliquam £ B reliquz Fp
zque multiplicem efle atque totam 4B 3
totius ¢ » ; Quotuplex enim eft A £ ipfius
CF, totuplex fiat & EB ipfius cG. & quo- ‘ G
niam A E zque multiplex eft cF atque EB l
ipfius G ; erit « AE mque multiplex cF, l
ac A Bipfius G F ; ponitur autem ®que mul- .El t
I
A D

]

tiplex 4 & iFﬁus cF, ac A B iphus cD.
wzque multiplex igitur eft A8 utriiquecr
CD 3 ac propterea G F ipfi cp eft # 2qua- -
lis. communis auferatur c¥. reliqua igi-
tur 6c zqualis eft reliquz DF. itaque
quosmiam A B zque multiplex eft ¢ F, ac E B ipfius c G,eftque
¢ G xqualis DF; erit a E zque multiplex cF, ac £ B ipfus ¥ p.
zque qultiplex aurem ponitur AE ipfius cF, ac A B ipfius
cD. ergo EB eft zque multiplex PD, ac A B Tﬁus cCD. &
reliqua igitur EB relique F 0 2que multiplex eft, atque-toa
A B totius ¢ b. Quare i magaitudo magnitudinis zque mul-
tiplex fit atque ablata sblate, & reliqua relique ®que erit
multiplex, ac tota totius: Qyod oportebat demonfirare.

F

PROP. ¥I. THEOR.

St due magnitudines duarum magnitadinum wcque
multiplices [fint, (& ablate qucdam fint eamnlm
o nmlt?'o&re:, evant @ religns vel eifdem o-
guales, vel ipfaram cque maltiphices.

Duz ma.%nitudines AB cD duarum magnimudinum 2 F
aque multiplices fint, & ablatz A6 ¢ R earundem fint 2que
multiplices. dico & reliquas 68 HD vel ipfis x F zquaées

. €lley
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efe, vel ipfarum zeque mutiplices. Sit enim primum ¢ 3

sequalis . dico & WD iph F efle =-
qualem, ponatur ipfi F zqualis cx. &
quoniam A G zque multiplex eft £ ac
cH ipiins F ; eftque ¢ Bquidem zqua-
Jis £; cK vero mqualis P: erit AR
seque multiplex < E, ac k H ipfus F.
"Zeque autem multiplex ponitur a g i-
sk, ac ¢D iplius F. ergo X H -
que mulsiplex eft ¥, acc D ipfus F.
quoniam 1gitur utraque ipfarum KH
<D, eft zque multiplex F, eritK H -
qualis ¢p. communis auferatur cH.
ergo reliqua xc relique HD eft -
qualis.'fed k¢ eft zqualisF. & HD
igitar ipfi F eft zqualis ; ideoque ¢ B
ipfi g, & HD iphi F =qualis erit. fi-
militer demonftrabjmus fi ¢ B multi-
plex fuerit iplius g, & HD ipfius F
zeque multiplicem effe. Si igitur duz
magnitudines duarum magnitudinum
aeque multiplices fint, & ablate quee-
dam fint earundem =que multiplices,
erunt & relique, vel eifdem ®quales,
vel ipfarum sque mulitiplices. Quod
~demontftrare oportebat. -

- PROP. VIL. THEOR.
AEguales ad éandem eandem babent proportionem, &

- eadem ad cquales. .

Sint zquales magnitudines A B, alia autem quavis magni-

- tudnc. dico utramque ipfarum A B

ad ¢ candem proportianem habere :
& c ad utramque a B fimiliter ean-
dem habere proportionem. Sumen-

tur ipfarum A B ®que mulciplices
" '» E, & iphus c alia utcunque mul-

tiplex F. quoniam igitar =que mul-

tiplex eft D ;pﬁus a, ac E 1pfius B,
eflque a ipfi B 2qualis ; erit & D

- zqualis E; alia autem utcunque eft

F. ergofi p fuperat F, & & ipfam

F (ulpembit ; & fi zequalis, squalis ;
& minor,’minor. & funt b aqui-’

A -

|
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dem ipfarum A B =que multipliees: F vero alia utcunque
multiplex ipfius .c. erit igitur sut Aad c, iaBad c. &!xgo
infuper ¢ ad utramque ipiarum A B andem habere pro-

rrtionem.1 iiﬁi%_m cfx_lim oon&m&x{ is fimiliter 'ﬁmoﬁcndam D
1pfi E ®qualem efle, fi igitur r fuperatp, i quoque x fu-
;ﬂ:rabitg & fi zqt;alis, ﬁuaﬁs; &fi m?nor, minor. atque

tiplex ; D E vero aliz

zque multiplices ipfarum A B. crgo« ut c ad A, its erit c ad
B. /quales igiturad eandem, eandem habent proportio-

nem, & eadem ad zquales. Quod oftendere oportebat.

PROP. VIII. THEOR.

 Inoqualiam magnitudinum magor ad eandem,majorem

babet proportionem, quam minor: ¢ eadem ad mi-
norem, majorem proportionems babet, quams ad ma-
Jorem. '

Sint inequales magnitudines AB c, & fit A ¢ major. fi

. alia vero utcunque . dico AB ad D majarem habere pro-

& 1.hujus.

portionem quam ¢ ad . & D ad ¢ majorem habere pro-

portionem quam ad A B. Quoniam AB major eft quam c,

podatur ipli ¢ =qualis BE, hoc ¢ -

eft A B excedat ¢ per AE. itaque

AE aliquoties multiplicata. ma- l

jor erit quam p. multiplicetur ¢ o

AE quoad fiat major quam D, I A

fitque ipfius multiplex ¥ ipfap

major. quotuplex autem eft FG l :

ipl{us AE, totuplex fiat G Hipfius

EB, &k ipfius c. fumatur etikm X H

ip?i’us b dupla quidem L triplap, -

& fic deinceps una amplius, quo-

ad ea que fumitur multiplex i- | -

pftus D, fiat prima qua fir majar

quam K;; fit illa N. fitque M mal- l l |

tiplex ipfius p proxime minor I I I l .
P L D

E

B C

quam N. quoniam itaque N pri-
ma multiplex eft ipfius D quee
major et quam k;erit M nponma- N M

Jjor quam x, hoceft k non erit minor quam M. & cum
@que multiplex fit ¥ 6 ipfius AE 2¢ ¢ H ipfus EB, erit FG
2que multiplex AE ac ¥ H ipfius A B4, ®que autem multi-
plex eft FG ipfius AE ack 1pfius ¢, €rgo FH ®que multi-

Plexeft aB, as x ipfius ¢; hoc eft FH Kiplarumas & ¢

funt
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. ipfix ®qualis +. fed x non minor eft quam M non igitur g u
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funt que multiplices. rurfus quoniam G # 2que multiplex
eftipfiusE B acx.e?ﬁus ¢, eftque E B zqualis ¢ erit & GH

$ 1.Axiom.
minor erit quam M, fed eft ¥ major ggam D, ergo tota "%+
FH mzjoreritﬂuam M & D, fed M & p fimul funt zquales
ipfi N quia M eft multiplex ipfius D ipfi N proxime minor,
quare FH major erit quam N, unde cum FH fuperat N, K ,
vero ipfam N non fuperat, & funt FH & K ®que multiplices )
ipfarum AB& ¢, &eft N ipfius D alia multiplex ergoap}7: Di
ad p majorem rationem habebit quam ¢ ad p. Dico preete- "%
rea & pad ¢ majorem’ habere proportionem, quam p ad

A B. iifdem enim conftructis fimiliter oftendemus N fuperare

K, ipfam vero ¥ Hnon fuperare, atque eft N muldplex ipfius

D, & FH K aliz utcynque ipfarum A B ¢ ®que multiplices.
ergo pad ¢ majorem preportionem habet ¢, quam D ad B.
Inzqualium igitur magnitudinum major ad eandem majorem
habet proportionem, quam minor, & eadem ad minorem

.majorem proportionent habet, quam ad majorem. Quod

oftendere oportebat.

PROP. IX. THEOR.

Rue ad candem, eandem proportionem babent, inter f¢
wquales funts & ad quas cadem, eandem babet pro-
portionem, ipfz inter [e funt egquales.

Habeat enim utraque ipfarum o Bad c eandem rtio-
nem. dico a ipfi gagquxﬂm efle. nam finon dlgtr;%ouahs,
non haberet 4 utraque ipfarum A Bad ean-
dem eandem proportionem. habet autem.

ualis igitur eft A ipfi B. Habeat rurfus ¢ A

utramque ipfarum A B eandem propor-
tionem. dico A ®qualem efle ipfi B. nifi

enim ita fit, non « habebit c ad utramque I

A B eandem proportionem. habet autem.

ergo 4 ipfi B neceffario eft zqualis. qua

igitur ad eandem, eandem proportionem B

habent, ®quales inter fe funt: & ad quas

eadem, eandem habet proportionem, ipfee
inter {e funt zquales. Quod demonttrare oportebat.

.

4 8. hujus.

PROP.
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PROP. X. THEOR.

Ad eandesn, proportionem babentium qua majoresn pro-
portionem babet, illa mafor ef; aa quam vero ea-
dems magforems babet proportionens, ilia minor ef3.

Habeat enim 4 ad ¢ majorem proportionem, quam B ad
c. dico a quam 8 mzjorem efle. fi enim non et mejor, vel
zqualis eft, velminor. ®qualis autem non eft a ipfi B, utra-
que enim ipfarum A B ad ¢ eandem habe-
ret s proportionem. atqui eandem non
habet. non igitur A iph B eft ®qualis. fed 4
neque minor eft A quams ; haberetéenim
aad ¢ mingrem proportionem, quam B. |
atqui non habet minorem, non jgitur a c {
minor eft, quam B. oftenfum sutem eft
neque effe zqualem. ergo A quam B ma-
jor erit. habeat rurfus cad B majorem B
proportionem quam c ad A. dico B mi-
norem effe quam a. fi enind non eit mi- :
nor, vel wmqualis eft, vel major. 2qualis utique non eft 5
ipfi A; etenim ¢ ad utramque ipfarum A B eandem propor-
tionem '« haberet. non habet autem. ergo aipfi Bnon ef
%qualis. fed neque mgjor eft B8 quam a; haberet enimc
ad p minozem 4 proportionem quim ad A. atqui non habet.
non aiFir.ur Bquam A eft major. oftenfum autem eft neque
zqualem effz. ergo B minor erit quam A. Ad eandem igitur

roportionem habentium que majorem proportionem ha-
et, illa major eft ; & ad quam eadem majorem habet pro-
portionem, illa minor eft. &od oportebat demonftrare.

PROP. XI. THEOR. |
Que eidem cadem funt proportiones, & inter fe ec
aem funt. '

Sintenim ut 4 ad B ita.c adD: ut autem c 2d D it
ad F. dicout A ad B, ita effe £ ad F. {fumantur enim ipfa-

G H . — K 7
aA—= c ' L
4 .
B D F
L s M N —

rum quidem A ¢ E ®que multiplices H x; ipfarum vero
8 D F alix utcunque 2que multplices L M N. Quoniam g~
: tur
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rur eft ut aads, itac ad p, & fumpee funt iplarum 4 ¢
. =que multiplices ¢ #, & ipfarum 5 D aliz utcunque xque -
muldplices . M4 fiG faperarL, & H ipfam M fuperabit ; 8 « 5. Diffin.
fi 22qualis, zqualis ; 8 fi minor, minor. rurfus quoniam eft hujus.
s utcad p, ita € ad F, & fumpte funt ipfarum c E ®que
mutiplices H K, ipfarum vero & F aliz utcunque 2que mul-
tiplices M N; fi 4 H fuperat M, & K ipfam N fuperabit ; & fi
=qualis, 2qualis ; & {i minor, minor. fed fi 1 fuperat M, &
t ¢ {uperabit 1. ; & fi zqualis, 2qualis ; & {1 minor minor ;
qQuare fi ¢ fuperat L, 8¢ K 1p1)am N fuperabit; & fi wqualis,
2quelis ; & fi minor, minor. & funt ¢ K quidem ipiarum
A E =zque multiplices; L N vero iplarum B F aliz utcunque
=que multiplices. ergo s uta ad B, itaerit £ ad F. Que igi-
tur eiderh eedem funt proportiones, & inter f¢ cdem funt.
Quod oftenditic oportuit.

. PROP. XIL THEOR.
Si guatcungue magnitudimes proportionates fucrint ; ut
" #na antecedentium ad wmam confeqacniiam, 114 -
erunt antecedentes omnes ad omues confequentes.

: Sint guotcunque ' magnitudines proportionales A B ¢ D
. B Fp&utaads, talitcad p, & Ead F. dicout aad B,
; Maellea cE add D F. {umantur enim ipfarum A c E 2-

By D~  J——

r M N

que maltiplices ¢ 1 K, & ipfkrum B p F aliz utcunque
multiplices L M N. Quoniam igitur ut a ad B, ita eft
cad D, £ad F, & fumptx funt ipfarum quidem 4 < E zque
iplicese H K, ipfarum vero b » Faliz utcunque oque
multiplices & M N; fiag {uperstL, & H ipfam M fupersbit, , s Diffin
& & 1pfam N ; & fi wqualis, equalis ; & fi minor, minor. hujus.
) tne&-ﬁc fupenst 1, fuperaburk 8¢ G ® K ipfas L M N;
fi zqualis, zquales ; & ti minor, minores. funtque ¢, &
G H X ipfarum 4, & 4 c E ®que multiplices , quoniam fi
fizerit quotcunque magxitudines' quotcuaque magunitudinum,
sequalium numero, fingule G(ngulrum xque mulciplices 3
quotuplex eft uma magnitudo unius, tetuplices ¢ craar & 4, tujus,
, omnes omnium. eadem ratione & L & L M N iplarum 8,
8 D ¥ funt zque waltiplices. eft igitur sur a ad B, i
N AcCE
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ACE sd BDF (&nreﬁqu'otcun ue magnitudes propor-
tionales fuerint, ut una anmdentiu?n ad unam confequen-
tium, ita erunt antecedentes omnes ad omnes confequentes.

Quod demonftrare oportebat.

PROP. XIII. THEOR.

Si prima ad [ecundam candem habeat prffortz}mm
gnam tevtia ad quartam., tertia autem ad gsariam
. magorems proportionem babeat quam quinta ad fex-
tam : (» prima ad [ecundam majorem babebis pro-
~ portionem quam quinta ad [extam.

Prima enim A ad fecundam B eandem proportionem hs-
beat quam tertia ¢ ad quartam p, tertia eutem ¢ ad quartam
D majorem habeat proportionem quam quinra E ad {extam
F. dico & primam A ad fecundam B majorem proportionem

M G "
A C——— E————
B—— D—- F——

. N— K L

habere, quam quintam £ ad fextam F. (%oniam enim c ad
D majorem proportionem habet quam E ad r, funt quaedam
iparum ¢ E 2que multiplices, & ipfarum p F aliz utcun-.
« 7. Diffin, que ®que multiplices : & multiplex 4 quidem c fuperat mul-
bujus. tiplicem D ; multiplex vero E non fuperat multiplicem F.
fumantur, & fint ipfarum ¢ E ®que multiplices 6 A1, & ipfa-
rum p F aliz utcunque que multiplices K L, ita ut G qui-
dem fuperet k: H vero ipfam L non fuperet : & quotu-
Plex eft ¢ ipfius c, toculplex fit & wm ipfius A ; quotuplex
autem K ipfius D, totuplex fit & N ipfius B. & quoniam
cft uta ad B in c ad p, & fumptee funt iparum A c =-
que multiplices M G, & ipfarum B D alix utcunque wque
4 5. Diffin, multiplices N x: fi #M fuperat N, & 6 ipfam K {uperabit ;
bujus. & {i ®qualis, =qualis ; & {i minor, minor. fed G fuperatx.
ergo & M iplam N fuperabit. H vero non fuperat L. funﬁg

M H ipfarum’A ¥ 2que multiplices, & N L iplarum B F ali
utcinque que multiplices. ergo A ad B majorem propor-
tionem habebit « quam E ad r. Si igitur prima ad fecun-
dam eandem habeat proportionem quam tertia ad quartam ;
tertia vero ad quartam majorem proportionem habeat quam
quinta ad fextam : & prima ad fecundam majorem halebit
\ proportionem’ quam quinta ad fextam. Quod oftendere
oportebat, PROP.
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PROP. XIV. THEOR. -

S7 prima ad fecundam candem babeat proportionem
guam tertia ad quartam ; prima aslems major [it
quam lertia, & _/Ze:m:dfq am quaria majfor erit; ¢3*
Siwqualis, equalis ;& fi minor, minor.

Prima enim A ad fecundam B eandem proportionem hsa-
beat quam tertia ¢ ad quartam D : major mm fit A quim
c. dico & Bquam D majorem effe. Quoniam enim a major
eft quam c, & alia eft utcunque magni-
tudo B, habebit s A ad 8 majorem pro- |-
portionem quimc ad.B; fedut A ad B N
ita c ad p. ergo & cad p majorem ha- l

i

»

beébit ¢ proportionem qudm- ¢ ad B. ad

eft minor qudm B, ac propterea B quam -
D mai?]:lrii;.ﬁf P‘fiter dcmon{}rabirags &
fi A isfitiphic, & Bipfinelle =- -

qualem ; & fi A fit minor quamc, & B 4 8 cpd
quam D minorem &ffe. Si igitur prima ad fecundam eandem
habeat ionem quam tertia ad quartam ; prima autem
major tertia, & fecunda quam quarta major erit ;
& fi 15, ®qualis ; & fi minor, minor. Quod demon-
{trare -oportebat. .

PROP.XV. PROBL.

Partes inger [e comparate eandem habent proportionem
" quam babent earam xque multiplices,

nem habet, illa minor ¢ eft. - quare D t
1

33

" & 8. hojus.

¢ 13.hojus.

e 1. hujas.

Sitenim A B %que mulgiplex ¢, ac DE ipﬁhs F.dicout ¢

ad ¥, ita efflé A B ad D E. Quoniam A
.enim que multiplex .eft A Bipfi- B
us c, ac DE ipfius F; quot ma- I )
inflines funt in AB zquales
ipfi ¢, totidem erunt & in DE G- . S
gequales F. dividatut ap in ma- R
-gnjtadines ipfi ¢ zquales, quax
AG GH HB; & DE divida- g1 = |
tur in magnitudines quales F, L
videlicet in DX KL LE; erit igi- . ‘
tur iplarum AG GH HB multi- :
.tudo ®qualis multitudini Dx xL B ¢~ E F
LE. & quoniam a:quales funt oG GH HB, {untque DX KL
~ LE
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«7.hujus. LE inter fe 2quales ; ut AG ad DK, itaseritcHad KL, &

6 12. hujus.

S quatusr magnitudines - ﬁr;pé'téondu fucring, &}
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t
.

I ‘

'

HB ad LE. atque erit ¥ ut’una antecedentium ad- unam

confequentium, ' its ompes antocedentes ad omues conk-
quentes :-ft igitur ut A G ad DK, ia 48 ad DE. fed ac
ipfi ¢ eft 2qualis, & DK ipli F. ergour ¢ adF, ita erita s
ad pE. Partes igitur inter (¢ comparate eandem |
proportionerri quam habent eatum zque mukiptices. * Quod
oftendendum fuit. oo ;

"PROP.XVL THEOR.

permutate proportionales erunt.

Sint quatuor: magnitudines ;propo,rtiomles ABC D, fit
que utaad B, itacad p. dico & permutitas propoetic

 nales efk{, videlicet ut a adc?"ita ¢ 8ad . Suthantur o

a tj.hujus,

#11. hojus.

14 hujus.

d 5 Diffin.

arum qui-

nim ip ‘ E c _
dem A B =que mul- - ; S
tiplices E F,ipfarum A . T
veroc Dalizutcun- o > e
que zque multipli- 5 C H. ‘

ces G H. & quoniam : - v
wque maultiplex eft £ ipfins.a, ac# ipfius B: partes sutem
inter fe comparare eandem habent ¢ proportionetn - quat
habent earum ®que multiplices; erit ut Aad 8 isgad r.u
autem A ad B ia c adD. ergo & utc ad D jRsEadF
rurfus quoniam -G # funt ipfarum ¢ D ®que multiplices,
partes autem eandem proportionem habent, inter fe o
rate, quam habent earum 2que multiplices ; erit s ut ¢ ad
D itac;dad H. fgg ztcadn frapadF. ergo & utE adr
ira ¢ ad H. qu quatuor msgnitudines propértiosles
fint, prima autem m:}jor ¢ fisquam’ terda, & l}romnda quam
guana major erit; & f1 zqualis, cequalis ; & fi minor, munor.
igiturx fuperat ¢, & ¥ ipfam n fupersbir; & fi sequalis,
2qualis ; & {1 minor, miner ; funtque E ¥ iplarum.a #aque
multiplices, & c H ipfarum ¢ D. 4lim: ue eque mal-
tiplices, ergod ut A ad c #ta" ericz.ad n.’ Sigimr quatgr
magnitudines proportionales-fucrift, £ permutatz propes-
tionales erunt. Quod pftendere.oportebat.
! LT . N

A
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PROP. XVIL THEOR.

. Si compofite magnitudines [t proportionakes, & di-,
vife propmtionales erunt. N
- Sint cornpofit itudines -proportionaley A § BE CD
pF. boceft utAB-ﬂBE, ita fir¢p ad D¥. dico etiam di-:
vifas proportionales efle, videlicst w AE ad £B im efle
cF ad Fp. fumaptur-enim iplarum quidem AR EB CF FD
zque multiplices cH HK LM ., o
. MN, ipfarum vero B BD-ali®. -
utcupque zque muldphees, kX.. . }. . L B

Np. Quoniam que multiplex eft . - RS

. GH ipllus AE, acHK jplus EB; - 1 .. NI . .

- erits GH ipfius AE xque multi- : .} 4 bojus

" plex, ac 6K ipfiug A 5. Zque au . A

tem ;m;lt(iplex et oH iplus AE, gt B oo

- 4CLM iplius CF. €rgo GKxque PV IR
mﬂtip}:xdtu,acx.uﬁqs . kel I

c¥. rurfus quoniam que multi- F l

plex eft LM ipfius cF, ac MN .., o .

iplius Fp; erit LM @que mul- - . S

tiplex GF, ac Ln}i‘gus cD. fed zque multiplex erat L
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 ipfius CF, ac@K ipliys AB. %que jgimr multiplex, et c &

. ipfius A'ﬁ, ac LN ipfluscD. quareGK LN iparum A8 CD

+ zque multiplices erunt. rurfus quoniam @que multiplex eft
 HK ipfius £B, 3¢ MN ipfius Fp: eft aytem & K x ipfius EB

© =que multiplex, ac NP ipfius F D ; & compofita HX ipfius

- EB zque multiplex eft 4, ac M P ipfius FD.  quare cum {its 4. hujus.
: utaB ad BE, ita ¢p adDF & fumptz fint ipfarum qui-

¢ dem AB cD zque multiplices Gk LN, ipfarum vero EB

3. Fp aliz utcunque ®que multiplices HX MP: fic GK fu-¢ s Diffin.
. peratHXx, 8 LN fuperabit M p; & fi 2qualis, zqualis ; 8c fi hujus.,
3 minor, minor. fuperet igitur Gk ipfam H¥, communique

. ablata HK, & ¢ H ipfam kx fuperabit. fed fi Gk fuperat Hx,
&L N fuperat MP; itajue fuperat LN ip@m MP: commu-
nique M N ablata, & LM fuperabit NP. quare fi 6  fuperat

KX, & LM ipam NP fuperabit. fimiliter demonftrabimus
&ficu fit equalisk x, & LM ipfi NP efle ®equalem ; & fi
minor, minorem. funtautem GH LM iplarum AE CF zque
multiplices, & iplarum £B FD aliz utcunque =que-mul-
tiplices KX NP. ergo-<ut 311:.1 adﬁ,as ita erit cxrlad p'fs?.dSi
igitur .compofit® magnitudines fint proportionales, i

. vifee propostionales erunt. Quod demonitrare oportebat.

. !
H | PROP. .
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. _PROP. XVIIL. THEOR.
Si divif# magnitudines fint, proportionnles, & compo-

[t proportionales erunt. o

~Sint divife itudines ‘proportionales AE EB CF FD:
hoceftut x £ adEB, ita cF ad Fpx dico etiam compofitas
proportionales efle, videlicetut A B adBE, ',
itaefle ¢’ ad » F.-Si‘enifhinon et 'ut A5 [
ad BE, ita cp ad DF; erit ut As ad'BE,
ita ¢ p velad minorem qudmE b, velad ma-- -
jorem. fit primo ad minorem,- nempe ad :
DG. & quoniam eft ut An;.d BE, ita €D °
ad ch;—',compoﬁm magni itudines funt pto--
portionales ; ergo & divifz proportionales - -
" s17.hojus. erunt . eft igitur- ug AE adEB, id ccad |
. G D. ‘ponitur autem ut AE adEB, itacFad: B
é11.hujus. Fp, quare& ¢ utcg 4d GD, itacF adFD.
~at cG prima major eft quam tertia cF. érgo & fecundz
¢ 14 hujus, PG QUAIM quarta DF major ¢ erit. fed 8¢ minor, quod fieri
non poteft. non igiwrcit ut o8 ad BE, iacn 3d DG. £
militer oftendemus neque effe ad majorem q@dm DF. ad
ipfam igitur DF fit necefle eft. Qﬁx:;c fi divife magnitudi-
nes fint: proportionales, & compofitz proportionales eruat.
Quod oportebat demonttrare. T

R PROP. XIX. THEOR.
™ Si fuerit at tota ad totam, ita ablata ad ablatam : &
reliqua ad reliquam erit ut tosa ad totam.

Sit enim ut tot2 A B ad totam ¢ D, ita ablata AE ad "abla
tam CF. dico & reliquam E & ad reliquam ~ ,
, , FDitaeflé ut tora AB ad totamcp. Quo-
a16bwjus. niam enim eft uttota 4B ad totam cD, ita c
AE ad cF. & permutando erit 4ut A B ad'
AE, ita cD ad ¢F. quoniam compofitz g | .
magnitudines funt proportionales, & divife |
‘¥ 17. hujus. proportionales erunt 4, ut igitur BE ad E a,
ita DF ad Fc: rurfulque permutando ut «
BE 2d DF, it EA ad Fc. feduteaad cr,
«11.hujus. its pofita eft AB ad c¢p. & reliqua cigitur - g p
EB eritad reliquam FD, ut tota AB ad to-
tam cD: are fi fuerit ut tota ad totam, ita ablata ad ab-
latam ; & reliqua ad reliquam erit ut totaad totam. Quod
demonttrare oportebar. ‘

06 0w

[ - S — e Y
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Cor.




. Lizegr V. .
cor. Si quatuor magnitudines proportionales Tint, per
converfionem rationis proportionales crunt. Sit enimut aa
ad BE, incp ad DF, ent permutando AB ad cD, ita BE
! ad DF. quare cum eft tora AB ad totam cDp, utablata B &
ad ablatam pF, erit & reliqua A E adrelignam cF, ut tota
a B ad toram ¢D. quare rurfirs permutando & invertendo
erit ut A8 ad AE, ita cpad ¢F. quod eft per converfio-
nem rationis. o
PROP. XX. THEOR. .

i fint tres magnitudines, &y alie ipfis numero 2qua-

.

les, qua bine [umantur, in_cadem proportionc: ex

wquali antem prima major fit, quim fertia, ¢ quar-
a quam [exta major erit 5 ¢ fi aqualis, xqualis ;
& fi minory minor. e ST

Sint tres magnitudines A B c; & aliz ipfis numero zqua-
les D E F; binz fumptz, & in eadem proportione : fitque
uta ad B, ita p adE, & ut'Badc, iR E’ s
ad F: ex aquali auten mayor fit A quam c.
dico & D ‘quam F majorem efley & fi 2- I

ualis, , #qualem 3 & fi minor, minorem. i
&_gniam enim A major eflt quam c, alia
vero eft utcunque B, & major ad eandem
majorem Habet. « proportionem. quam mi-
nor ; habebit A ad B majorem proportionem
quam ¢ ad 8. fedwtaad B, iaDadE; & A B
invertendo ut c.ad B, ita F.ad E. ergo &
D ad £ majorem habet proportiopem quim
Fad E. ad eandem vero proportionem ha-
. bentium quz. majorem t proportionem,
. illa major ¢eft. major iiitur eft Dguam F.
fimiliter oftendemus & f1 A fit zqualis ¢, &
D ipfi F equalem efle ; & fi minor,minorem.
Si igitur tres magnitudines fuerint,& aliz ipfis  ©
numero zquales, 311:2 binz fumantur, & in eadem pro-
portione.: ex zquali autem pritha major fit quam tertia; &
quarta quam fexta major erit ; & fi ®qualis, wqualis; & fi
minor, minor. Quod oftendere oportebat. -

H——————-.‘

ST P D A

H: - pr82

4 8. hojus.

I # 10. hujus,
F
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~ PROP. XXI. THEOR.
Si fint tres magnitudiies, & alie ipfis numero equs-
les, qué bine fumantar & in eademn proporzione ;
JSit autem perturbala “carum analgia, ¢ ex aqual
prima mjo%t quam tertia; (o quarta quam jext
mafor erit, (o fi equalis,equalis; & [i minorgrina.

Sint tres magnitudines proportionales 4 ‘s c, & alise ipfi

numero zquales D E F, binx fumptz & in eadem propor-
tione. fir autem perturbata earum analogia,
videlicet ut A qudem ad B, ita E adF ; ut
veroBad ¢, ita DadE ; & ex =quali A ma- [
jor fit quam c. dico &. D quam F majorem .
efle ; & fi ®qualis, @qualem ; & i minor,
minorem. oniam enim major eft A quam
«38. hujus, C, alia vero eft B ; habebit4 A ad B mejorem .
) proportionem quam ¢ ad 8. feduta ada, Ao B €
itaEad F:-&invertendo ut cad B, A E
p. quare & Ead F rijgjoran habebit pro- }
portionem quam E ad D. ad quam vero ea-
. dem mwjorem proportionem habet illa mi- |
é 0. hojus. nor eft 4. minor igitur eft F quadm D ac . .
ropterea D quam F major erit. fimiliter o-
demus & fi A fit eequalis ¢, & D ipfi F
eflexqualem ; & fi minor, minorem. Si igi- J -1
tur fint tres magnitudines, & aliz ipis®qua~ D . E F
les numero, quz bin® fumentur & ines-.. .. ..
dem proportione;; fir ‘autem {pemubata earum analogia, &
ex ®quali autem prima major it quam tertia ; & quarta quam
fexta major erit ; & fi 2qualis, ®qualis; & f;minor, minor.
Quod demonttrare opertcbat. o
PROP. XXII. THEOR. .
Si fing quotcungue shagnitudines, & alie ipfis nsimers

2quales, que bing [ymantsur in cadem proportione ;
- (> ex-woquali in cadem proportione erumt.

Sint quo! uemigmtu' dines a B c, & aliz ipfis numero

ae,alcsqn E F, binz umagwc in eadem proportione, hoc eft

ut A quidem ad B, ita Dad E, utautem B ad c, ita E ad F.

dico & ex #quali in eadem proportione efle, ut aadc, itz

D ad F. fumantur enim ipfarum quidem A D zque multi-

’. plices ¢ H; ipfarum vero B xa.lizutcunquczquemuulct;
. P

-
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plices x L, & ipfarum c F aliz utcunque 2que multiplices
M N. Quoniam igitur eft ur a ad R ‘
B, itap ad E, & fumptz funt i-
pfarung o D zque multiplices | !
G H, & ipfarum B g aliz utcun- :
que zque multiplices X L ; erit
ut«G adx, ita H ad L. eadem
quoque ratione erit ut x ad M, ’ ‘
jtar adN. & cum fint tresma- A B ¢ D B F
gnitudines 6 kM, & aliz ipfis ¢ g M H
numero zquales H L N, bine . .
fumptz & in eadem proportione; ‘

ex zqualiéfi ¢ fuperat M, & H a1 $ 10. hujus.
ipfam N fuperabit ; & fi =qualis, :

zequalis ; & fi minor, minor.
funtque ¢ H ipfarym A D 2que
mulriplices, & M N ipfarum ¢ ¥ ,
aliz utcunque %que multiplices. ‘ T

ut igitur A ad ¢, imaerit <D ad ’ -

F. Quarefi fint quotcunque magnitudines, & aliz ipfis nu- ;‘31'"."' s
mero zquales, quz binz fumantur in eadem proportione,
& ex zquali in eadem proportione erunt. Quod demon-
-{trare oportebat. ' .

. PROP. XXIII. THEOR.

Si fint tres magnitudines: & alice ipfis numero equa-
les, que bine [umantur in ’

4 4 hujus.

eadem proportione ; fit autem
pertarbata earam analogia: ¢y

ex @guali in eadem proport:- l

one erunt. l i

Sint tres magnitudines A B c, & '
aliz ipfis numero =zquales, binz * ¢DbEFE
fumptz in eadem proportione, 0 E KL MN

F; lit autem bata earum a-
nalogia, hoc eft fitutaads, itag
adF, &utsad ¢, ita pad E. dico

-ut aadc, ita efle Dad F. Sumantur r

Q
- ®

ipfaram quidem A B D %que mul-
tiplicese H L : ipfarumveroc & F :
alize utcunque =que multiplices K
M N. & quoniam ¢ H que mul- |
tiplices funt ipfarum A B, partes :
autem eandem habent %;opo:tionem quam habent a;gae ‘
. M3 , b

’
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ipfarum multiplices : erit « ut 4 ad B, ita ¢ ad H. & fimili
rationeut Ead F, itamad N. atque el utaad B, itaE ad
F. ut sigitur gad H, ita M ad N. rurfus quoniameft ut 8 ad c,
ita b ad E, & fumptz funt ipfarum B Dque multipli®s 1 L,
ipfarum vero ¢ E aliz utcunque ®que multiplices k M : erit
ut Had K, ita L ad M. oftenfum autemeft & utG ad'w, i
effe Mmad N. quoniam igitur tres magnitudines proportio-
nales funt G H K, & alizipfis numero zquales L M N, bi-
nz fumptz in eadem proportione, eftque ipfarum  perturbata
analogia ; ex =quali, fi < ¢ fuperat K, & L ipfam N fupera

“bit ; & i zqualis, 2qualis ; & fi minor, minor. fynt autem

# 22 hujus,

b18. bujus.

G K ipfarum a ¢ ®que muitiplices: & L N_ﬁuc multipli-
ces iplarum D F. ut igitur A ad ¢, ita erit b ad F. Quare fi
fuerint tres magniwdines, & alix ipfis numero ®quales, quz
binz {umantur in eadem proportione, fit dutem perturbata
earum analogia ; & ex zquali in eadem, proportione erudt.
Quod demonttrare oportebat.’

PROP. XXIV. THEOR. .

Si prima ad fecundam candem habeat proportionem,
guam tertia ad quartam; habeat autem & quinta
ad [ecandam proportionem eandem, quam fexta ad
quartam: ¢ compofita prima cam guinta ad [ecun-
dam eandem proportionem babebit, quam tertia cum
Jexta ad quartam. A Lo

Prima a3 ad fecundam ¢ eandem habeat proportionem,
quam tertia DE 2d quartam F. habeat 6 I C
autem & quinta BG ad fecundam ¢
proportionem eandem quam fexta EH . n
ad quartam F. dico & compofitam pri-
nan: cufn guinta A6 ad fecundam ¢
eandem proportionem habere, quam
tertiam cum fexta PH ad quartam
F. .Quoniam enim eft ut 86 adc, ita
EH ad F; eritinvertendo ut cad Bg,
ita Fad EH.. & quoniamut 48 ad c,
itaeft DE ad F: ut autem cad Bg, ita
FadEH, erits ex ﬁuali yt ABad BG,
ita DE ad EH. quod cum divife ma-
gnitudings fint proportionales, & com-
pofit proportionales ¢ erunt. ut igitur

- aAgadcB itael pnadHE. fed& A C D F

¢ hypoth.. .

utc6B ad ¢, itaAE ad F. ergo, ex # zquali, ut Ac¢ ad c, i
erit




R
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erit DH ad F. §i igitur prima ad fecundam eandem habeat
proportionem quim tertia ad quartam: habeat autem &
quinta 2d fecundam propottionem candem quam fexta ad
uartam : & compofita prima cum quinta ad fecundam ean-
em proportionem- habebit qpam tertia cum fexta ad quar-
tam. Quod oftendere oportebar.

'PROP. XXV. THEOR.

S7 quatuor magnitudines fuerint proportionales, maxi-
ma ipflarum (o minima, duabus reliquis majares
erunt,

Sint quatuor magnitudines proportionales AB ¢ D E F; &
fitut ABad¢p, itak ad F. fit autem maxima ipfarum a3
& F minima. dico A8 & F ipfis cD B*"
¥. majores effe. ponatur enim ipfi qui-
dem E zqualis A G, ipfi vero F 2qua- .
lis cn. Quoniam igitureft ut a8 ad 6 |-
CD, itaeadF :eftque A G 2qualise, | p
& cH zqualisF; eritut aBadDc, |
ita AG cH. & quoniam ut tota
A B adtotamc b, itaablataa G ad ab- l H
latam cH ; & reliqua 6 B ad reliquam

119

HD crit sut tota AB ad -CD totam, | a1g. huju.

major autem eft 4 Bqudm cb. ergo
& GB quam HD major erit. quod
cum ag fit ®qualis ipfi £, & cH
ipfiF; erunt A6 &FiplicH & E -
quales. fiautem inequalibus squalia :
addantur, tota inzqualia erunt. ergp A € E

F
GB HD inzqualibus exiftentibus, quippe cum ¢ B fit maj
& ¥, ip sddan:

.fi ipfi quidem ¢ 3 addantur aG & F, ipfi vero HD
"tur cH & E: fieot A B & F, ipfis ¢ D & Eneceflario majores.

Si igitur quatuor magnitudines fuerint proportionales, maxi-
ma ipfarum & minima, duabus ;eliqv.;"xgo majores erunt.
Quod demonitrare oportebat. oo

Hy '~ BUCLIDIS

]
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‘' LIBER SEXTUS.

DIFFINITIONES.
_.Slmﬂcsﬁgu reéhh

funt
pa a.ugu?wg wqua.les

habcnr, & circa »quales an-
gulos latera propomonaha

| II' .'P B
- ﬁg‘m (unt . N A gy e | paca |
mmdo in utraque figurs.
4ntecedentes,& confequen-
tes rationum’ fuerint ter-
IIL-

edxa ratione fecari roéta linea dicitur, quane
:lz t ut m d ‘majus (egmcntuxrr, ita majus fegmentum
minus.

Iv.




|

[

-

‘ponantur BG G H, ipfi vero

1v. |

Altitudo cujd@uc figure
eft, linea pemcuhrs quz
2 vestice ad bafim  ducitur.

. V.

"Ratio ex rationibus componi dicirur, quando rationum
TJuantitates inter fc»multipligot:l, aliqnm;lgﬁdun:mionem
PROPOSITIO I
THEOREMA.

Triangula, & pdréﬂfl ramma o candems babent ab-
Iita‘cﬁn;m, nter f¢ %f ut bafes.

Sidttnangu’ la.zmde' m ARC ACD, panallelogramma vero
EC CF, quz eandem habeant altitudinem, videlicet perpen-
dicularem 3 pun@o A ad 3D du@am. dico ut bafis BC ad
cD bafim, ita effe triangulum A B¢ 2d trisngulumacp, &

1EC ad cF parallelogrammum. producs-
¥

tur BD ex utraque parte ad E

puncta H L, & 1pfi quidem
BC bafi zqﬁala quotcunque

bafi ¢p ponantur quotam-
que zquales DK KL, & AG
AH AK Ax.jungantur.Qi’g- :
niam igitur cB BGGH In- ¥ ¢ B'C )] :
ter fe ®quales funt, erunt & triangula AHG AGB ABC

inter o fe aqualia. ergo quotuplex eft bafis Hc ipfius B¢ 438.primi.

bafis, totuplex éft A HC triangulum trianguli ABcC. eadem

ratione quotuplex eft Lc bafis ipfius bafis cp, totuplex
eft & triangulum AL c ipfius £c D trianguli : & fi zqua-
Iis eft e bafis bafi cL, & tri um A HC trianguloaLc

eft szquale: & fi bafis HC ct fuperat, & triangu-

lum AHc fuperabit triangulum ALc: & fi minor, minus. .

quiatuor igitur magnitudinibus exiftentibus, videlicet duabus
‘bafibus Bc ¢Dp, & duobus triangulis ABc AcDh, fumpta
funt &que multiplicia bafis quidem B¢, & aBc trianguli,

vid
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' videlicet bafis Hc, & A H¢ triangulum : bafis vero c D, &
trianguli A c D, alia utcunque zque multiplicia, nempectL
bafis, 8& AL c triangulum ; atque oftenfum eft i Hc bafis
bafim cL fuperat, & trian- = x®x A P '
gulum A Hc {uperare trian- ,
gulum aL ¢ ; & fi %qualis,
wequale ; & fi minor, mi- N

& Diffin. 5. nUs. eft igitur ¢ ue BC bafis
quinti.  ad baftin cD, ita triangu-
lum aBc ad acp triangul-.

. . lum. & quoniam trianguli # D K
f4T-primi- 4 Bc duglum eft . paral- 4¢ B0
lelogrammum £ ¢, & trianguli A cp parallelogrammum ¢
duplum ¢, partes autem cum pariter multiplicibus eandem
inter fe proportionem habent ; igitur ut ABC triangulum ad
triangulum a ¢ b, ita parallclogrammum e c ad cF paralle-
logrammum. quoniam igitur oftenfum eft ut bafissc ad cp
bafim, itaefle ABc triangulum ad triangulum Ac D ; ut au-
tem A BC triangulum ad triangulum A ¢ D, ita parallelogram-
mum EF ad cF parallelogrammum; erit 4ut Bc balis ad
bafim ¢ D, ita parallclogrammum Ecad Fc parallelogram-
_. mum. Quare triangula & parallelogramma quz eandem
' habent altitudinem, inter fe funt ut bafes. Quod demon-
ftrate oportebat. ‘

‘ nl.quinti

PROP. I. THEOR.

+ St ani laterum triangall parallela quedam recta lnea
, dulta fuerit, proportionaliter fecabit ipfins trianguli
latera. & [ triamguli latera proportionaliter [elte
Juerint, que [eFiones conjungyt vefla linea, reliqus
triangult lateri parallela erz.

Trianguli enim A B¢ uni laterum s c,parallela ducatur pEe.

dicoutps ad D4, ita efle cE adEA. jungantur BE cbD.
@37.primi. triangulum igitur BDE triangulo ¢ D E eft + ®quale, in eadem
. " enim funt balt DE, & in cifdem bF & Bc parallelis ; * aliud
. . autem triangulum eft ADE : fed zqualia ad idem eandem

b7. quinti. pahent b proportionem; ergo ut triangulum D E ad triangu-
lum ADE, ita et cDE triangulum ad triangulum A DE.

e1.hujus. Utautem trisngulum BDE ad triangulum A DE, ita ceft BD
ad pA; nam cum eandem altitudinem habeant, videlicet
perpendicularem 2. punto Ead AB dultam, inter fe funt

ut bafes. & -ob eandem caufam ut ¢ D E triangulum ad ori-

angulum ADE, ita cE ad EA. & ut igitur BD ad D a,
“¢u.quinii.ita eft 4 cE_ad Ea. Et fi trianguli aBc latera aB ac
a8 ) 7 aro-
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proportionaliter fecta fint, i.e. utsp ad DA, ita fit CE
ad Ea; & jungatur pE. dico pEe ipfi Bc . paraliclam
cffe. iifdem conitructis, quoniam eft

ut BD ad D4, itacE ad Ea; ut au- A

tem BD ad D4, ita ceft BDE triangu-
lum ad triangulum aADE; & ut cE ad
EA, ita CDE triangulum ¢ad triangu-
lum ADE, erit ut triangulum BDE ad
triangulum ADE, ita sCDE triangulum
ad triangulum ADE. quod cum utrum-
que triangulorum BDE CcDE ad trian-.
gulum ADE eandem habeat }>rop9rtio-
nem ; erit BDE triangulum £ triangulo
cpE zquale; & funt in eadem bafi B <

DE. 2qualia autem triangula, & in ea- .
dem bafi conftituta, etiam in eifdem £ funt parallelis. ergog 3g prim
DE ipfi Bc parallela eft. Si igitur uni laterum ;nanFuh :
parallela quzdam recta linea duca fuerit, proportionahter .
iecabit ipfius trianguli latera. & fi trianguly latera propor- !
‘tionmaliter fecta fuerint, quz fectiones conjungit recta linea

reliquo trianguli lateri parallela erit. Quod oportebat de-
monttrare.

«11.quinti,

9. quinti

" PROP. III. THEOR.

St trianguli angulus bifariam fecetur, [ecans autem
angulum relta linea fecet ctiam bafim, bafis partes
eandem proportionem babebunt, quam religua trian-
guli latera. & Ji bafis partes eandem proportionem
babeant, quam rveligua trianguli latera;, quc & ver-
tice ad [eGionem ducitur relia linca, trianguli angn-
lum bifariam fecabit. ‘ ]

Sit triangulum 4 Bc, & fecetur angulus B Ac bifariam 4, g, primi.
recta linea aD. dicout BD ad pc, itaelé BA 2d A c. du- '

catur per ¢ ipfi D A paralle- . N\E
la¢ cslje& produ&aBA;x-

y P é33.primi.
veniat cum ipa in E - :
&o. Quoniam igitur in pa- A

" rallelas oD E ¢ incidit recta
linea quzdam ac, eritec A ¢ 29.primi.

cE angulus .angulo cAD=-

qualis. fed cap anguluspo- = B D €

nitur sequalis angulo BAD. ergo & BaD ipfi AcE angulo -

zqualis erit. rurfus quoniam in parallelss AD EC rlf&a
nca
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linea BAE incidit, exterior angulus BAD 2equalis eft < inte-
tiori A EC. oftenfus autem eft & angulus Ack anguloB AD
.. ®qualis. ergo & ack ipfi AEC =qualis erit: ac propterea
4 6primi. laqus AE 2quale 4 lateri Ac. & quoniam uni laterum trian-
‘ guli BCE, videlicet ipfi ¢ &
et bujus. parallela duGtz eft A D; erit e ’
utepadpc, ig}na ad ax;
. autemeflt aAEipliac. A
7- quinti. e?igiuuf ut 8D ad :fg, ita
: Ba adac. Etfifitutepad .
. . DgiaBaad ac, & AD
. jungatur. dico angulum B A ¢ B D ¢
bifariam feGum efle retts line2 AD. iifdem enim conftru-
. Ctxs,zguoniam eftut 8D ad D, ita BA ad Ac; fed & ut
&9-qunth-pp ad pc, ita £BA ad AE, etenim uni trianguli
BCE, videlicet ipfi EC parallela ducta eft AD, erit & ut
BA ad Acé,tims.«ad AE. ACC&ST&:&I}&AE,&C
... properea & angulus AEC 0 EC A ®qualis. angu-
"M-P"mi—ﬁu quidem AEC eft xquaha'?g"uangu]o exteriori BAD; an-
) gulus vero a cE zqualis »alterno c A D. quare & BAD an-
gu.lus ipfi c AD mqualis erit. angulus igitur BAc bifariam
ectus eft recta linea ap. Ergo fi trianguli angulus bifa-
riam fecetur, fecans autem lum recta linea etiam ba-
fim fecet ; bafis partes eandem proportiodem habebunt,
quam reliqua trianguli latera. & fi bafis partes eandem
proportionem habeant, quam reliqua trianguli latera ; quzi
vertice ad fectionem ducitur rec¢ta linea, trianguli
bifariam fecabit. Quod oportebat demonttrare.

PROP.IV. THEOR.

- Hguiangwlorum triangslorum latera que circum oqua-
JE'?:: angulos proportionalia [unt ; & bomaloga,q;:e
cfafdern ratsomes, fumt latera qua <qualibns angulis

Jubtendunsar.
Sint =quiangula m‘z\mguh ABg DCE, quz angulum qui-
aBcC angulo DCE, vero AcB angulo DEC

®qualem habeant, & praterea angulum BAc angulo.c

DE. dico triangulorum ABc DCE proportionalia effe la-

tera quz_funt cjrca ®quales angulos ; & homologa, .five

ejufdem’ rationis, latera efle quaz wqualibus angulis fub-

. _ tenduntur. ponatur B¢ in dire¢tum ipli CE. Et quoniam
s17-primi. anguli ABC A CB duobus rectis minores « funt, ®qualis au-
- tem eft anguus AcB angulo DEC; erunt ABC DEC anl-.
, , ‘guli
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guli duobus refis minotés. quare Ba Ep producte inter
fe convenient ¢ ; producantur, & conveniant in puncto F. 4 12.axio.

. & quoniam angulus DcE eft zqualis angulo ABC; erig Primi-
F .

«BF ipfi DC parallela. rur- &28-primi,
fu‘s1 quoniam zeqlinﬁseﬁ an-
gulusacs o DEC, pa-
rallclaf,qritinguipﬁ FE. ga- - A
rallelogrimmum igitur- eft
FACJ;.ac propterea FA

j iph cD; Ac vero
ipthE D eff Y2qualis. &quo- - :
niam “wpf Jaterum trianguli B E, videlicet ipfi ¥ E, parallela .
duGaell, ac; erit cutBa ad AF, itd Bc ad cE. aqualis®* hujus.
autemeft A F ipfi cp. ut igitur Ba ad cp. ita Bcad CE,

& permutando ut BA 2d BC ita cD ad cE. rurfus quoniam

c D parallela eft BF, erit¢ut scad cE, itaFD ad DE. fed :
F D eft &qualis A c. ergo ut fBc ad CE, ita Ac ad DE. per-f7. quisu.
mutando igitur, ut Bc ad c 4 ita ¢ £ ad ED. itaque quoniant
oftenfumelt, wt A ad scitanc ad cE, ut autem BcC ad
CcA itacE adED: erits ex ®quali, utBaadac itacpad

d 34.primi.

£31 quinii.

.DE. /Equiangulorum igitur triangulorum proportionalia

funt latera “qua circum 2quales angulos. & homologa 4
five ejufdem _rationis, latera funt que 2qualibus angulis {ub-

.. tenduntur. Quod demontrare oportebat.

-

- PROP. V. THEOR.

Si duo triangula latera proportionakia babeant, quien:
gula erunt triangula, & wgquales babcbunt angailos
quibus ﬁomolgagatem Jubtenduntur.

Sint duo triangula ABc DEF, quz latera proportionalia
habeant, hoc eft, fit ut A Bquidemad Bc,ita DE adEF: ut
autem Bcad ca, ita EF ad FD: &adhucut 3a2ad ac,

irED ad DF. dico trian- - A :
gulum A sctrianguloDEF D
wquiangulym efle, & ®qua- :
les habere angulos quibus g C =
horiologa latera fubtendun- : ¥
tur, angulum quidem A BC,
dngulo pEF, angulum ve- é '
ro BCA argulo EFD, & ] .
preetéréa agulum BAac angulo £pF. Conflituatur entin « 4 5q pricei.
ad rectam litieam E¥, & ad pun@a in ipf2 E F, sngulo qui- '
dem AB¢ zqualis angulus FEG; angulo aatem BCAgﬂln--

: ulus
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4 Cor. 32.
primi.

.

¢ 4. hojus.
d11quinti.
9. quinti.

" DE ipfi EG ®qualis.cadem fa- *

£ 8.primi,

#23primi.
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gulus B FG, quare reliquus 8 4 c angulus b reliquo EGF_eft

-ae&ualis. ideoque ®quiangulum eft triangulum A BC trian-
ol

0 EGF. triangulopum igitur ABC EGF proportiondlia

. {unt latera que circum zquales angulos, & homologa latera

funt que zqualibus angulis fubtenduntur. ergo ut aB ad
BC¢, ita GE ad EF. fed ut ABad B¢, itaDE ad EF. 0,
igitur DE adEF,itadcE ad A :

EF. quod cum utraque ipfa-
rurm DE EG #d EF eandem
proportionem habeat, erit ¢

tione & DF @qualisFe. ita-
que quoniam DE eit zqualis
EG, cOmmunis autem EF; '
duz DE EF duabus G E E F zqualesfunt, & bafis DF bafi Fg
zqualis. angulus igitur DEF eft zqualis fanguloGEF, &
DEF triangulum ®quale triangulo. GEF, & reliqui anguli
reliquis angulisizquales, quibus xqualia latera fubtenduntur.
ergo angulus quidem DE ¥ eft 2qualis angulo GEF, angu-
lus vero ERQ¥ zqualisanguloeG F ;- & quoniam angulus ¥
&D elt zqualis angulo G EF, & angulus GEF angulo A Bc,
erit & angulus A B¢ angulo FED ®qualis. eadem ratione
& angulus A ¢B zqualis eft angulo »FE, & adhuc angulus
ad A angulo ad D. ergo A B¢ triangulum triangulo DEF

uiangulum erit.  Si igitur duo triangula latera proportio-

ia habeant, ®quiangula erunt triangula; & =quales ha-
bebunt angulos quibus homologa latera fubtenduntuyr.
Qupd oportebat dementftrare. o SR

PROP. VL THEOR. .

87 duo triangnla unum angulum uni angulo cqualem ba-
beant, circq wquales auzem angalos latera proportio-
nalia; wquiangula crant triangaula, & wquales babe-
bant angulos quibus wqualia latera fubtenduntur.

Sint duo rriangula A Bc DEF, unum angulum BA'c uni
angulo £ DF ®qualem habentia, circa zquales autem angu-
los latera pr%portionalia s hoceft, fit ut Baad ac, i
ED ad DF. dico triangulum ABc triangulo DEF =-
quiangulum efle, & angulum’ quidem aBc habere -
qualem angulo DEF; angulum vero acB angulo DFE.
Conflituatur «enim ad retam lineam br, & ad pun-
&ta in-ipfa D F, alterutri angulorum BAc EDF aqualis
angulus FDG, angulo autem acB zqualis pFg. reliquus
. ", * ‘ igitur
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igitur ‘ad ‘B relf&uo”adé eft ¢ zqualis. ergo triangu-# Cor. 3.
0 DGF, zquiangulum eft ; ac propterea P!
ut 2a adacitaceft 6D ad DF: ponitur autem & ut BAc 4. hujus.

lum aABC triang

ad Ac, ita ED'ad DF. ut A
igitur 1ED ad DF, itaGD
ad DF. quare ED =zqualis
eft .ipfi DG, & communis
DF. ergo due ED DF dua-
bus 6D DF =zquales {unt,
& us EDF angulo 6 iy
DF eft ®zqualis ; bafis igitur B C E

E F eft fequalis bafi r G, triangulumque DEF quale trian-f 4 ptimi.

gulo ¢ DF, & reliqui li reliquis angulis aquales, alter
alteri, quibus zq&aliaénﬁ:era fu%tendux%tl:lr. e(rlgo angulus
quidem DFG eft ®qualis angulo pFE; angulusvero ad G
anguload E. fed angulus b F ¢ =qualis eft anguloacs: &
angulus igitur AcB angulo pFE eft zqualis. ponitur autem
& BAcC angulus 2qualis angulo EDF. ergo & reliquus qui
ad ;8 zqualis eft reliquo’ad E. zquiangulum igitur eft trie
angulum ABc triangulo pEF. Quare i duo triangula u-
num angulum uni angulo zqualem™ habeant, circa zquales
autem angulos latera agroportionalia; zquiangula erant tri-
angula, & zquales habebunt angulos quibus homologa la-
tera fubtenduntur. Quod oftendere oportebat. '

PROP. VIL. THEOR.

St duo triaugula unum angulum uni angulo cqualem .

babeans, crca ulios antems angaulos latera proportiona-
liay- & religuoram utramque, fimul vel minorém,
vel non minorem yelZo, wquiangsla crint triangula ;
& wquales habebunt angulos circa quos latera funt
proportionalia. ’ , B .

Sint due triangula ABc DEF, unum angulum uni angulo
qualem habentia, videlicet angulum 5a ¢ angulo EDF
=zqualem, circa alios autem angulos ABc' DEF latera pro-
portionalia, ut fitpF adEF, ficut aBad 3¢ : & reliquorum
quz ad c F. utrumque fimul minorem vel non minorem
recto. dico triangulum aBc triangulo bEF equizngulum
efle ; angulumque A Bc zqualem angulo DEF, & reliquum

videlicet qui ad c reliquo qui ad ¥ xqualem. Si inzqualis -

eft angulus A Bc angulo DEF, unusiplorum major erit. {ir

D | "‘d;n quinti,

‘0 yniuinci-‘*

major ABC : & conitituatur « ad re¢tam lineam a3, & 2das;peimi.

pun¢tum in ipfa B, angulo DEF =zqualis angulus aABc. &
Guu-

\
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quoniam angulus quidem a eft 2qualis angulo p,apgulus vero

.ABG @ DEF: erit reliquus A 6B reliquo D F E equa-
§ Cor. 51 lis.b, zquiangulum igitur eft A 56 triangulum wriangulo DEF.
primi.  quareutcAB ad BG, fic DE = . ’

“4buims o pp: uquepkad EF, fic

A e v » D
ponitur ABad Bc. & utigi- /
4y quini. tur AB ad B, fic ABad BG.
quod cum A 8 ad utramque sc :
BG candem habeat proporti- G .
%

. . onem, erit BC ipfi BG 2qua-
¢3. Primi- lis 4 : ac propterea angulusad B '
c eft 2qualis angulo BGc. quare uterque angulorum BCG
BG ¢ minor eft re®o, igitur qui ci deincepseftac B majx
eft reGto. arque oftenfus eft ﬁﬂus ac B zqualis angulo qui
ad F. angulus igitur qui ad F recto major eft.atqui ponitur non
major : cum ¢ non eft major 1e¢to, quod eft abfurdum. noa
igitur inzqualis eft angulus A Bc angulo DEF. ergo ipfiet
zqualis. eft autem, & angulus ad A zqualis ei qui ad n
quare & reliquus qui ad ¢ zqualis reliquo quiad F.zquiaxf\'x-
lumigitur eft A 8¢ triangulum triangulo DEF. Si igitur duo
triapgula unum angulum uni angulo qualem habeant, cira
alios aytem angulos latera proportionslia, & reliquorum u-
trumque fimul, vel minorem, vel non minorem recto : z-
quiangula erunt ui & =xquales habebunt angulos
’ circa quos proportionalia funt latera. Quod oportebar de-

monftrare. . . -

.~ PROP. VIIL THEOR. '
Si in triangulo reiangulo, ab angulo vel3o ad bafim ger-
- pen&mriy ducatur ; ’gu ad perpendicularem fynt
triaugala, & tot1, & mter fe fimilia funt.

Sit triangulum- re&tangulum A B¢, reGtum habens angu-
lum Bac: & & punto a ad ncc’perpendicularisduatur
.AD. dico tri ABC A
ADc toti triangulo aABc, &
inter fe fimiliy effe. %gni—
am enim ussAC eft -
qualis angulo apB, rectus
enim uterque eft, & -
lus ad B communis dms B : D r
- aCor, 32. triangulis ABC ABD; erit s
primi.  reliquus A c B reliquo B A D zqualis. zquiangulum igitur et
b4 hujus, triangulqm ABC triangulo ABD. quare é ut Bc quz fub-

tendit angulum redtum trianguli ABc, ad BA fubtenden-
temt
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* tem angulum re&um trianguli A B D, ficipfa A 3 fubtendens

um ad ¢ trignguli A Bc, &d D B fubtendentem angu-~

lum zqualem angulo ad c, videlicet BA D ipfius ABD tris
anguli: & adbuc ac od Ap fubtendentem angulum ad »
communem duobus triangulis. -ergo triangulum A B¢ trian-
gulo ABD squisngulum ¢ - A ¢ 1. Diin.
eft ; & circa zquales angu- _ ' hojus,
Jos latera. habet proportio-
malia, fimile jgitur < e -
angnlum ABC A~
BD. cadem ratione demon- - :
ftrabimus etiam Ap ¢ trian- H ; D )
gulum triangulo 4 B¢ fimile ,
efle. quare utmmBge ipforum ABD aDC totiaBC trian-

o eft fimile. Dico infuper triangulza ABD ADcC etiam
inter fe fimilia efle. Quoniam enim angulus BD A rectus eft
@qualis retto AD ¢ ; fod & B4 b oftenius eft wqualis angulo
ad c ; erit reliquus ad B reliquo D a ¢ 2qualis. Zquiangu-
lum igitur eft triangulum ABD triangulo aDc. ergo fut
BD trianguli ABD fubtendens Ba D angulum, adl D A trie
anguli ADc fubtendentem angulum quieft ad ¢, ®qualem
angulo BAD, ficipfa A D trianguli ABD fubtendens angu-
lum ad B, ad Dc fubtendentem angulum b ac ei qui eft
ad B zqualems & adhue) 4 ad Ac fabtendentem angu-
lum r apc. fimile igitur eft A 3D trianguluin trian-
gulo apc. Quare fi in triangulo reGtangulo ab angulo
recto #b bafim pe icularis ducatur ; quse ad perpendi-
cularem’ funt triangula, & toti, & inter fe fimilia funt.
Quod oportebét demonftrare, - : '

Cer. Ex hoc manifeftum efy, in triangulo reGtangulo, ab
angulo recto ad bafim ditularem ductam, mediam
g:oportimalemcﬂéimer ‘bafis : & praterea intet

fim & bafis fegmentum, latus-utrumlibet {egmento con-
terminum, medium effe proportiopale.

PRQP. IX. PROBL. -

Adastarefla linca imperainm ﬁrtem abfcindere.
. ‘.

Sit data rea linea A B. oportet ab ipfa A B jmperatam
partem abfcindere. [mperetur pars tertia; & ducatur 2
run&o A quzdam recta linez A c, quz cumipfa A B angu-
um quesnlibet contineat ; fumaturque in A ¢ quodvis pun~ .
&umD, & ipfi oD zqutigs-pommur DE EC, deindess. primi.
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jungatur 8C ; D ipfi B¢ parallela & ducatwr pF. Itaque
iluoniam unipl?tem trian~ .
guli A Bc, videlicet.ipfi BC,
parallela ducta eft Fp; erite
utcbad Da, imnrné FA3
dupla autem eft ¢ D iplius D A.

ergo & BF ipfius Fa dEf:

erit. tripla igitur &ft p A ipfius .
AF. quare 2 dare reta ki B e .
AB imperata tertia pars AF abfCifla eft. Quod facere o-
portebat. : .. , '
PROP. X. PROBL.

. Datam ream lincam mfelamdate relle linee e

agt.primi,

§ 34.primi.

¢z, hujus.

Somilizer fecare.

Sit data quidem refta linea infe@a an, {e@a vero ac.
oportet retam lineam A B infectam ipfi Ac feGtx fimiliter
fecare. fit feéta a c in punis D & &, & ' .
ponantur ifa, ut angulum quem vis con- A
tineant, junftaque B¢ punéta qui- :
dem D&E ipiBc ele » ducantur
DP EG: per D vero ipfi AB ducatur
parallela D K. paratlelogrammunm igitur - F
eft utrumtue ipforum FH HB: ac pro- ﬂk
pterea DH quidem cft 4 2qualis ¥G, HK
vero ipfi ¢B. & quoniam uni laterum
tri i pxc, iph fcilicet K c, parallela
ducta eft HE ; erit¢ut cE ad D, ita '
KH ad HD. ®qualis autem eft kn qui- 8 K €
dem ipfa BG, HD vero ipfi G#¥. e]l.tur:gi- '
tur ut CE aér.n, ita B -ad G F. rurfus quoniam uni late-
rum trianguli AGE, nimirum ipfi E6, ela duétaeft
FD, utED ad DA, itaceritGF ad ¥ A, fed oftenfum eft ut
CE ad ED, ita efle. G ad g F. utigitur cEad ED, ita eft
BG ad GF, & ut ED ad DA, ita GF ad Fa. data
reéta linea infecta A B, date reétz linex fex ac fimiliter
fectaeft. Quod facere oportebat.

PROP. XI. PROBL.
Duakus datis ref¥is lincis tertiam proportionalem in-

venire. o

Sint date duz re@z linex AB . Ac, & pomentur. ita
ut angulum A quemyis gontinant. oportet ipfis AB AC

tertiam
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tertiam proportionalem invenire. Produtantur AB ac
ad puncta D E: ponaturque A . .
ipfi A c zqualis BD; & juncta
BC, ducatur « per D ipfi Bc :
parallela pE. quoniam igitur BF
uni laternm trianguli ADE, :
videlicet ipi DE parallela
ducta eft BC, eritéut aB ad ‘
BD, its AC ad CE. ®qualis D »
autemeft BD ipfi Ac. ut igitur AB ad Ac, ita eft Ac ad
CE. quare datis relis lineis AB Ac teftia proportionalis in~

« 31 primi.

4 3. hujun

~ venta eft c&. Quod facere oportebat.

PROP. XII. PROBL.

Tribus datis reis lineis quariam proporsionalem ine
venire. . LY
Sint_ date tres reGte lineg A 3 ¢. oportet ipfis A3 ¢

mm pmpmﬂonal ivenire. Exponantur duz res

DE DF angulum
—A

nemvisnnppgonﬁn:::s: '

ponatur iph quidem a B

®qualis DG, #pfi vero B - \ c

qualis G g, & ipfi ¢ eequalis '
DH: junaque GH; per .

E ipfi parallela . ducatur E 7. egrprimi.

D

itaque quoniam uni laterym X ® ’
triangu?‘;?mr, nimirum ipfi £ ¥, parallela ducta et G H, erit
ut DG adex ita DH ad KF. eff auem D@ iphi A 2qualis 5
GE vero zqualis 8, & DH axualis c. ut igitur A ad B, its
< ad uF. quare datis tribus reds lineis A » ¢ quarta propor- .
tionalis inventa eft HF. Quod facere oportebat. :

‘ ~ PROP. XIII. PROBL.

Duabus datis refiis lincis mediam proportionalem in-
vemire. :

- Sint datz duse rectee linee A® BC. oportet ‘inter ipfas
AB BC mediam proportionalem invenire. Ponantur in di-
retum, & fuper ipfa A c deferibatur femicirculus Apc,
ducaturque 2 puncto B ipfi A c ad rectos angulos BD, &4 11.primi.
AD pc ungantur. Quoniam igitur in femicirculo eft an-
gulus ApC, i petus veft. & ?uoniam-in triangulo m?& 3u. rercli.
h 13 .
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lo A Dc,2banguloreéto :
gg bafim pe:‘;gndicularis D
duta eft DB, erit DB me-
dia pro%ortiomliscin;er feg-
mepta bafis AB B.c. duabus
igitur datis re@is lincis A B
pc media proportionalis

oportebat,
PROP. XIV. THEOR.

«ALgualium, ¢ unum uni €quakem babentium angu-

lumn, farallelogmmmomm latera quee funt circam

wynales angulos, reciproca [unt . Et quorum
rallelgrammorym unum ani cqualem babentium
angulum, lggera que circam xiuak.r angulos, [ont
| reciproca;, ea inter fe funt equaka.
" Sint qualia parallelogramma A B Bc, zquales habentia
“angulos ad g, & ponantur indireétum DB BE. ergo & in-

#14.primi. diretum « erunt FB BG. dico parallelogrammorum A B.Bc

latera quz. funt circum gquales angulos reciproca efle : - hoc

eltutpad 8E ftacflec s ad BF. Com enim paral-
lelogrammum FE. & quoniam paralk um AB -
-.quale cft panallelogrammo A

s P :
BC, aliud autem aliquod eft B
!'E:pamllelogrammum, erit Kn'— > A '

7. quinti, utakad PESitaRCadFE.

" er. hojus. itaceft DB ad BE ; utaurem

ut A B quidem ad FE,

Bc ad FE,itarGBed BF Ut
igitur pB ad BE, ita 6B ad G
BF. ergo peralielognmmorum a8 BC_ latera quz circum
zquales angulos ex contraria parte fibi ipfis_refpondent.
Ecfi reciproca funt feu ex contraria paste: fibi ipfis re-
fpondeant latera quz funt circum zquales s, fit nempe
ut BD adBE, ita GB ad BF, dico parall um AB
parallelogrammo 8¢ zquale effe. quoniam enim eft ut o3
"ad BE, itaGB ad BF, ut auteh DB ad BE, ita¢ AB paral-
lelogrammum ad par_allelogargmmum FE, & ut GB ad BF,

,vitacpcdpa,mllélogmmnmm parallelogramum FE ; erit &
“ut aBadF

E, ira BC ad F E. zquale igitur eft ap parallelo-
- grammym Qa’mllelogr_m_nno BC. Ergo xqualiug & unuu:}

4




-tem eft ABD; eritut caB -}

Lizer VI

‘ uni qualem ‘habentium angulum, parallelogrammorum  la-

tera, quee circum ®quales angulos, reciproca funt feu ex
contraria parte fibi ipfis refpondent, & quorum paralle-
logrammorum unum uni zqualem habentium angulum la-
tera, quz circum wquales angulos, reciproca funt; ea intet
fe funt 2qualia. Quod oportebat demontrare,

'PROP. XV. THEOR.

Agualium, & unum uni equalem babentinm angslum
i wn latera quee circam quales anguks
angals, [unt rectproca. Bt quorum trianguloram
unsm uni equalem babentinm angulam latera, guc
circum cquales angulos reciproca funty ea inter fe
Junt oqualia. ' \

. Sint tr%a BC ADE unum angulum uni' aiigylo

®qualem hi ia, angulum fcilicet Bac angulo-'DAE."
dico triangulogem ABC ADE lréra -que circith 2qua-
les angulos reciproca efle, hoc eft ut ca ad a b, itk
efle EA ad.AB.. r enim itaut indireCtum fit cA 4
ipfi AD. ergo & E A ipfi aB indireGum « erit; &
jungatur'BD. quoniam igi- B X . v -
tur triangulum a B C zquale '

eft triangulo A p E;aliud au-

#
triangulum #d triangulum
BA D, itaétriangulum ADE
ad triangulum BAD. fedut

-~

QUMCABtd C. : v & B et hujus.
BAD triangulum, ita ¢ ca ad AD; ut autem trigngodum 41y quinei.

EAD ad ipfum BAD, itas-EA gd AB. ut d igkur.ca ad
AD, itaEA'#d 4B. quare tri loram- A Bc.ADE latera
quz circum 2quales angulos reciproca funt. Et fi'reciproca
unt latera triangalorum AB<C ADE,fcil. fit ut ca ad an,
ita £ A 2d A B. dico triangulum a ¢ triangulo ADE cequale
efle. jundta enim rurfus Bp,quoniam utcA ad A D, dtaelt EA
ad A'B, uteutem CA ad A D, ita ¢ A'BC trianguiuny adtrian~

galum BaD; 8 utea ed AB, ita < trianguium E-AD ad

BAD mmgufum, erit ut a B¢ tiangulum ad triangolum
BA D, ita triangulumEAD ad BAD tri m, Utramgas
igitur triamgtilorum ABc ADE ad tri um B A D candem
habet' proportionem 5 ac Inq?‘maaqmledt AB c;zrian-

o ) 13 gulum

»

34-primi.

" &7, quinti.
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um triangulo ADE. uslium igitur, & uoum wuni: ‘2.
g:lalem habentium atgulEu‘gn trianglglomm latera quee cir-
cum quales angulos, reciproca funt, & quorum triangulo-
rum unum uni zqualem hsbentivm angulum latera, qu=
circum zquales angulos reciproca funt, ea inter fe funt -
qualia. Quod demonftrare oportebat. . .

PROP. XVI. THEOR.

Si gquatsor relic linee proportianales fuerint, relZ angs-

. [ub extremis. contentum wquale oft i reflan-

. gwlo quod [ub wnediss continetur .  Et fi reclangulum

fub extremis comtentum equale fuerit ei quod fub

- medits comtinetuy y “quatuor- reliw linea proportic
neles erunt. _ o

Sint quatuor rect= linez proportionales AB cp E F, fit-
?ueut AB adcD, itax 2d#. dico re®angulym contentum
fub reQis lineis A8 ¥ =quale efle ei quod fub ipfis cD &

continetur. ducantur enim 2 punctis 4 ¢ ipfis-aB C D ad

fe&os angulos, A6 CH ; ponaturque ipfi quidem F aequalis

A G, ipfi vero E zqualis CH, & compleantur 86 DH panak

Jelogramma. niam igi- b -] N

tureftut aABadcp, ita E ,""—F""—W B

ad F ; eft autem E =qualis —— .

cH, &Fiph AG: erit w

ABadcD, its cH ad ac. &

‘parallelogrammorum igitur |

BG .DH latera quae funt ‘

circum zqualesangulos re-- A - B C D
. ciproca funt ; quoniam autem ®quiangulorum parallelo-

gmmmotum latera qua funt circum  ®quales angulos

a1 hujus, JECiproca, funt , ea dnter. fe funt + equalia. ergo paral-
' lelogiammum . B G- squale- eft fanllelogrammo DH. at-
ue eft parallelogrammum quidem BG, quod fub rectis
ineis AB F continetur, etenim AG eft 2qualis¥, parallelo-
grammum vero DH quod continetur fub ipfis cD E, cum
cH ipfi Efit a2qualis. mﬂangulum igicur contentum fub
aB &.p cit 2quale ei quod fub ipfis cp & E continetur.
" Etfi reCtangulum contentum fub A B F fit 2quale ei quod
fub cp & E continetur. dico quatuor rectas lineas. propor-

tiomles effe, videlicetut AB 2d cp, iRE ad F. iildem e-

nim conftructis quoniam- reGtapgulum contentum fub 4 »

& r cft 2quale ¢i quod fubcn & E continetur, atque eft
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- contentum quidem {ub A B PreCtangulum BG ; etenim A6
~ eft ®qualis ¢: contentum vero fubcp E eft reGangulum
~ DH, quodcH ipfie fit 2qualis. erit parallelogrammum BG
~ squale parallelogrammo DH, & funt 2quiangula. 2quali-
~ um autem & quisngulorum parallelogrammorum latera,

quz circum zquales angulos reciproca funts. quare ut A B ¢ t¢.bujos

ad ¢Dp, ita cH ad AG, qualis autem eft cH ipfiE, & Ao
ipfi F. ut igitur aBad cp, itaE ad r. Ergo fi quatuor
reQz linex proportionales fuerint, reangulum fub extre-
mis contentum zquale eft eidquod fub mediis continetur :
& fi reQangulum fub extremis contentum zquale fuerit ci
quod fub mediis continetur, quatuor retz linez proporti-
onales erunt. Quod oportebat demonftrare. )

PROP. XVIL THEOR.
57 tres refle linee proportionales fuerimt, rectangalums

Jub extremis contentum equale ¢ft ei quod amedia

Jit guadrato. Et fi vefangulum [ub extremis con-

- sentum cquale fucrit ei quod 4 media fit quadrato;
2res rele lince proportionales erant: o
Sint tres ret line proportionales A B ¢: & fitut'A’sd
», ita Bad c. dico re&ggulum contentum fub&A ¢ =quale’
cfie ei quod 3 media B fit quadrato. ponatur ipfi B %qualis
D. Et quoniamut a ad B, ita B ad ¢, qualis autem B ipfi

D ; erit ut A ad Bs, iaD A

ad c. fi autem quatuorre- = @ '
&= linez proportionales D__ e
ﬁlerintreaung‘:?::nﬁlbcx- e .1 "
tremis contentum eft & - ey |

quale ei quod fub mediis - lc

continetur. ergo reftangu- : :

lum fub 4 ¢ contentumett. - e B
zquale ei quod continetur fub 8 ». fed conten<’

tum fub 5D eft ®quale quadrato quod fit ex ipfa B ; etenim 5
eft zqualis . refangulum igitur contentum fab ac’ et
@quale ei gdod ex B fit quadrato. Et fi re@angulum con-
téntum fub & ¢ zquale fit quadrato quod- fit ex 8. dico ut A
ad B, ita efle B ad c. fifdém ‘enim conftru@is quoniam rect-
angulum contentum fob A c 2quale ‘eft quadrato quod fit
ex B ;at quadratunt quod fit ex B eft re®angulum quod fub
ipfis B D continetur, eft enim B qualis ipfi D ; erit re@an~
Eu]um conténtum fub A ¢ zqualeei quod fub BD continetur.
wﬁm reGangulum fub cxtremis contentum ®qdile fu-
erit el quod fub mediis continetur, quatuor rectx linez pro-
S 14 portionales

& 7. quinti.

{616, hujus,

s
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portionales ¢ erunt. eft igitur ut Aad 8, itac ad D ; Zqualis
autem B ipli D. ergout A ad B, ita Bad c. Si igitur tres
recte linez propoftionales fuerint, reCtangulum fub extremis
contentum eft wquale ei quod i media fit quadrato. Et 6
rectangulum extremis ,contentum ®quale fucrit ei quod 2
media.fit quadrato, tres refte linex proportionales erunt.
Quod oportebat demonftrare. S :

.~ PROP. XVIIIL PROBL.

A data vela linea dato.velilineo fimile, & formiliter
poftsum re&ilincum deferibere. A .

Sit, data recta lines A8, datum autem re@ilineum cé.

oportet 2 reta linea aB rectilineo cE fimile, & fimiliter

itum rectilineum defcribere. Jungdtir D F, & ad rectam

, i AB,'& ad pun&a in ipf2 A B, angulo quidem ¢ 2-

s13.primi, qualis angulus « conftituatur G ' H. ,

‘ G AB, angulo autem CDF — F E

angulus A BG. reliquus igitur

cFD angulus reliquo- AGB

6Cor. 32. €ft & zqualis. ergo zquian-

primi. " gulum eft FcD triangulum .

' ‘triangulo GABj; ac propte- A . B C D
. reacutFpadGB,.ita.Fcad . o

“4hojus. ¢, & cp ad aB. rurlus conflituatur ad reftam lineam
. BG, & ad punfta in ipfa B G, angulo quidem pF £ =qualis
‘angulus B G H, angulo quidem fDE.zqualis GBH. ergo re
Eﬂ’uu_sbad E reliquo ad # eft xqualis, zquiangulum igitur
efttrianguium FDE triangulo GBH. quare ut< b ad GB,

.+ iarFEadcH, &EpadHB. o&enfuu?autemeﬁ& ut FD
d1quintiad 6B, itaFC ad GA, & cp ad aB: &utigitur4 Fg ad
AG, itacpad AB; & FEad 6H, &adhucED ad HE. ita-

que quoniam angulusquidem cFD eft zqualis angulo aAc

B ; angulus autem DFE angulo BG.H, erittotus CFE angu-

lus toti a 6 B %qualis. eadem ratione & cpE eft =qualis

ipfi A BH, & praterea angulus quidem ad c angulo ad a

%qualis, angulus vero ad E augu?o ad H. ®quigggulum igi-
tureftan ipﬁcn,&hmmdrmmzquﬂes%“&uosha-

*  betproportionalia. ergo recilincum aH rectilineo ck fi-
i ul"lﬁn- mile tcgt I:in? l‘liata igigtm recta linea .4 B. dato reilineo e(i:tg
* fimile, iliter pofitum reilineum A1 defcriptum eft.

ondfacereopon,eg)t.f S S

PROP.
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PROP. XIX. THEOR.
- Similia triangala inter [¢ funt in duplicata proportione
laterum bomologorsm.
Sint fimilia triangula 4 8¢ DEF habentia angulum ad B
2qualem angulomfduz, &fitutas ad BC, imDE ad EF,

" ita_utlatus 8¢ homologum fit lateri EF. Dico ABc trian-
gulum ad triangulum pE ¥ duplicaram proportionem habere

t  ejus quam habet B cad £ F. Sumatur enim ipfis ¢ BC EF ter-4 1 1.bujus.

tia proportionalis 86, ut fit
Bc'ad EF, ita EF ad B,

A
- & jungatur GA. quoniam , e
- igitur ut AB ad B, ita eft
- DEadEF; erit permutando :
- utAB adDE, itaBcadEF.
fed ut Bc 2d EF, ita EF
[ C E

ad BG. ut ¢ igiur aB P
ad DE, ita EF ad BG. quare triangulorum ABG DEF:
- latera quz funt circum -zquales angulos - reciproca funt..

quorum autem triangulorum uynum uni #qualem ha-
- bentium engulum latera quz circum zquales angulos

F ¢ 11 quinti.

reciproca funt, ea inter fe zqualia « funt. squale igitur‘ 15. hojus;
¢

eft ABG triangulum triangulo DEF. & quoniam :
: nc,agmt;:;,ﬁir? E¥ ad 1:1;; ﬂaumnd tres reGx linex pro- *%.a
- porti t, prima gd tertiam duplicatam pmfomoncm

ut

« hiabet ejus quam habet ad fecundam : habebit igitur 8¢ ad ¢ Diffin.ro.

- BG duplicatam proportionem ejus quam habet BC ad EF. utquindi.
: autemBC ad BG, 12 ABC um ad trisngulum Ase.
ergo & aBc triangulum ad um A BG duplicatam -
proportionem habet ejts quam Bc habet ad £F. eft aurem:

A 3G triengulum triangulo DE F sequale. & triangulum igitar

& 3¢ ad triangulum DE F duplicatam proportionem ;
ejusquam habet 8¢ ad EF.  Quare fanilia trianguk interfe
mﬁﬂm funt proportione laterum bhomologorum. Quod

LRl A

R N

. Cor. Ex hoc manifeftum eft, fi tres reftz linez pmfxx:.-
G st v md’f?eéﬁd;ﬁmue:méf
e 2 prima um
?xmiliterdefaiptum; uommo(?enﬁam etut ¢8 ad BG,
ita, ABC tri um ad triangulum A 86, boc eft ad triane
gulym DEF. oftendere oporwgbat. S

- o o PROP,
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‘ PROP. XX. THEOR.

Simikia polygona in fimilia triangula dividuntwr, &
numero wqualia , ¢ bomologa totis ¢ polygontm
ad polygonum duplicatam proportionem habet ejus
guam latus bomologum babet ad bomologum latus.

- Sint fimilia polygona ABCDE FGHKL, & fitaB homo-
logum ipfirG. dico polygona ABCDE FGHKL in fimilia
i dividi, & numero sequalia, & homologa totis ; &
polygonum ABCDE ad polygonum FGHKL duplicatam
proportionem habere ejus quam habet A B ad F 6. jungan-
tur EE £C ¢ LH. Et quoniam fimile eft ABcDE polygo-
num polygono FGHKL, angulus BAE angulo GFL eft -
qualis: atqueeft ut BA ad A g, ita G Fad FL. quoniam igi.
tur duo triangula funt A BE - A :
FGL unum angulum unj

: angulo zqualem habentia ; F
i s peopocmi ET AW
o 6 hujus. onit o triangﬁlum ABE tri-
angulo FGL qui m. KX

© U ergo8e fimile. usigi- ¥ -
tur ABE zqualis eft angulo FGL. eft autem & totus aBcC
& 1. DifSn, angulus 2qualis 4 toti FGH, P r fimilitudinem polygo-
bujus.  porum. c;go reliquus EBC rcm' uo LGH eft ®qualis, &
-+ quoniam ob fimilitudinem trisngulorum ABE FGL, eftut
- -EBadBa, inLG 2dGF. fed & propter fimilitudinem po-
lygonorum ¢, ut AB ad BC, ita et F6 ad GH ; grit ex =-
e21 quinti. quali ut « £ B ad Bc,ita L ¢ ad G H. hoc eft circum quales an-
gulos Esc LGH latera funt proportionalia ; 2qu um
igitureft EBc triangulum triangulo Lo H. quare & e..
eadem ratione & EcD triangulum fimile eft triangulo L HK.
fimilia igitur polygona ABCDE FGHXL infimilia trian-
gula_diyiduntur, & mumero 2qualia. dico & homologa.to-
tis, hoc eft ut proportionalia fint trianguls, & an ia
quidem funt ABE EBC ECD, confequentia autem ipforum
PGL LGH LHK. & ABCDE polygonum ad polygonum
FGHKL duplicatain proportdonem habere ejus quam :latus
homologum habet ad homologum latus ; hoceft o8B ad FG.
mfa.menim fimile et AB € triangulum- triangulo FeL ;-
it ABE triangulum ad triengulum FoL duplicatany.
" s gopomourlxem 4 ¢jus ;;gam habetm:;ﬂadez. eﬁdem usione,'
19 bujus. & triangulum BEC ad GLH tri um duplicatam 4 pro-
* 11 quinsi. portionem habet ejus quam BE ad G L. e&u%itur ut ABE
. S trian-

-
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triangulum ad triangulum FeL, ita triangulum B3xc ad
G L H triangulum. rurfus quoniam fimile eft triangulum £8c
triangulo LcH, habebit EBcC triangulum ad triangulum
LG H duplicatam proportionem ejus quam recta linea cE
babet ad re®am HL. eadem ratione: & EcD triangulum
ad triangulum Lux duplicatam proportionem habet ejus
?uamcn ad Hr. cft igitur ut tri um Becad triangu-
umL GH, ita CED triangulum ad triangulum L HK. often-
fum autem eft & ut EBc triangulum ad triangulum LG H,
ita triangulum ABE ad tri um FGL. €rgo ut trian-
gulum aBE ad triangulum rFeGL, ita triangulum BEC ad
G HL triangulum, & triangulum EcD ad ipfum LHX. & . .
igitur ut unum antecedentium ad unum confequentium f£, fic/ s quiati.
omnia antecedentia ad omnia -confequentia. grgo ut triane '
gulum A BE ad trianguluu FG L, ita A BCDE polygonum ad
polygonum FGHKL: fed ABE triangulum ad triangulum
F 6 L duplicatam progorﬁonem habet ejus quam latus homo-
logum a B habet ad homologum latus FG : fimilia enim tri-
angula in duplicata funt proportione laterum homologorum.
ergo & ABCDE polygonum ad polygonum FGHEL du-
plieatam proportionem habet ejus quam a3 latus homolo-
gum habet' ad r¢ homologum latus. Similiz igitur poly-
ona in fimilia triangula dividuntur, & numero ®qualia, &
omologa totis; & polygonum ad polygonum duplicatam
habet proportionem ejus quam habet homologuin ad
homologum latus. Quod. oportebat demonttrare.
Eodem modo & in fimilibus quadrilateris oftendetur e
efle in duplicata proportione laterum homologorum. often-
fum autem eft & triangulis. - ‘

. COROLL. ‘

1. Brgo univerfe Gmiles figure retilinee &
inter fe funt in duplicata proportione homo-
logorum laterum. & fi ipfis AB FG tertiam -
proportionalem fumamus, quz fit x ; habebit -
A Bad x duplicatam proportionem ejus quam | - .
habét AB ad FG. autem & polygonum | 1
ad polygonum, & quadrilaterum ad quadri- l
laterum dupli proportigneth ejus quam '
latus homologum habet ad. hamologum la~ e
tus, hocelt AB ad FG. atque oftenfum eft . | - .
hoc in triangulis, . N

B x
]

». Univere igitur manifeltum eft, § tres e linem - -
d pl‘opor-

[ B ——— ]
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proportionales fuerint, ut prima ad tertiam, ita- eff@ ﬁ%umm
quz fit 2 prima, ad eam quz a fecunda, fimilem & fimili-
ter deferiptam. Quod oftendere oportebat. :

PROP. XXI. THEOR. - -
52?/4 eidem reftilineo funt fimilia, & inter [ firmika

_Sit enim utrumque rectilineorum a s fimile retilineo c.
dico & reétilineum 4 reclilineo 8 fimile efle. Quoniam

cnim fimile eft A rectiline-
: um re&ilineo ¢, & ipfi 2- : ;
1. Diffin. quigngulum « erit, & cir- \

boiss.  cum zquales angulos la-
Yera l:t?ebit propogrlul'lonalia. .
rurfus quoniam fimile eft
/ reilineum B,}*eétﬂir;eo 8c:,; ,
uiangulum ipfi erit '
gtl'cum ualesp angufos latera proportionalia habebits -
utrumq\i:%g’itur re&tilineorum A B ipli ¢ aquiangulum efl,
& circum quales angulos latera habet proportionalia. quare
& reilineum a ipfi B eft =quiangulum, lateraque circum
mguales angulos proportionalia habet ; ac propterea A ipfi §
eft fimile. Quod demontftrare oportebat. ~ '

; PROP. XXIL THEOR. =
Si guatuor recia linee proportionales fuevint, & vedd

nea quac ab ipfis fiunt, fimilia, ¢ fomiliter deferic
pta proportionala_erunt. & fi refilinca que ab
ipfis flunt, fimilia, & fimiliter defcripta,proportiona-
lia fucrmt, & ipfe recta linmea proporti R b

Sint quatuior retz linex proportionales A B ¢D EF GH,

«18.hujus. & ut AB ad cD, ita fit EF ad GH. defcribanturque = ab
ipfis quidem A8 cp fimilia, & fimiliter polita rectilinea

XAB LcD: ab ipfis vero EF ¢H delcribantur rectlines

fimilia, & fimiliter pofita M ¥ N H.dico ut K a 8 rectilineum

ad re&tilinegm Lc¢ D, ita el ro&ilineum M # 2d ipfum NH

¢ i1.hujus. rectilineum; Sumatur ipfis ¢ quidem A B cD-tertia -
tionalis X ; {pfis vero EF GH tertis proportionalis 0. 8 quo-

. .niameft utas adcp, iREF ad GH: ut autem ¢D ad X,
;tc‘gulm- fracuad o} erit ex equalicut ap ad x,itaEF ad 0. fexi
bujus, Ut ABquideiad %, it eft drectilipeumtk o 8 pd LcDredti-
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. lineum, ut autem £.£ ad o, ita 4 retilincum Mr ed recti-
" lineum NH. ut igitur KAB re@ilipeum ad retilineum
LcD, ita elt ¢ rectilineum MF ad e 1 quinti,
NH rectilineum. Etfi fitrut ka8 K
retilineum ad redtilincum Le¢p, L
ita rectilineum MF ad re@ilineum X _
. NH. dico utaB ad cp, ita efle - /\
EF ad GH. fiat enimut AB ad c b,
ita EF adf PR, & defcribatur ab A BC D
- ipfa PR alterutri re&tilineorum MF
- NH fimile , & fimiliter pofitum N
rectilineum sRr. quoniam igitur eft

S 1. hujus.
g;a;.n adfcp,a;ra EF add;::, &

i unt ab ipfis qui AB .

cD ﬁﬁ:?lia, &fnnigt(::‘; kap B H

LcD reltilinea, ab ipls vero EF  ©_ T

PR fimilia & fimiliter pofita- recti-

linea MF SR, erits ut KAB re®ti- » R g ex prius
lineum ad redtilineum LcDp, ita reilineum mF ad nsgﬂ“‘i’"-
rectilineum : ponitur autem & ut rectilineum ka8 ad re- ="
&ilineum LcD, ita MF rectilineum ad rectilincum NH.

¢rgo ut retilineum MF ad reilineum N H, ita MF rectili-

neum ad rec%ilineum sR. quod dcum re&ilineum MF ad u-
trumque iplorum NH sR eandem habeat proportionem, .
erit ¢ re&ilpineum NH ipfi sR zquale. eft autem ipfi fimile, b9 quind.
& fimiliter pofitum. ergo GH eft =qualis PR. & quoniam

ut Az adcD, itz eft EF ad PR: 2qualis autem PR 1pfiG H;

erit ut A Bad cp, it EF ad GH. Si igitur quatuor recte
linexe_proportionales fuerint, & rectilinea qu ab ipfis fi-

unt, fimilia, & fimiliter defcripta proportionalia erunt : & fi
rectilinea quz ab ipfis funt, fimilia, & fimiliter defcri
proportionalia fuerint, & ipfe reGx linex propomomg:

crunt. Qupd oportebat demonttrage. . o

LEMM A.

Pofitis tribus reis quibafcungue A, 3 & ©; ratio

" prime A ad tertiats c, equalis cft rationi compofiie
¢x ratione prima A ad fecundaws 8, & -ratione fos
cude B ad tortiam C. :

Sit V.G. samerus Sernarius exponens jéa denominator v8~ -
tiows A ad B, boc. eft fit A tripla Jﬁ" 8, & fit mumerus
“quaternarius expomens rationis B ad ¢, eris sumerys du

Barins. ex WNRHTI Deraarii & quaternarii wulsiplicatione
' compo-
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compofites expomens rationis A ad C; nam quia A eomtines B
ter, & B continet Cquater, Continebit A ipfum C ter qua~

- ter, {u dodecies. idewm de aliis multiplicibus el fub multi-

plicibus verum off. Univerfalis vero hujus Theorematis demos™
SPratio talis off. - Quantitas rationis A ad B eﬂnmerus—::
eil. qui multiplicans comfequen-
{m‘ ’,;odacit antecedentend. Et 2
jx'mf:ter quantitas rastionis B 4d B

cef -g‘ " dtque ba dua quanti- c——

tates inter fe multiplicata efficiunt numerum —:—x’% qui e
quantitasrationis quam relangalum comprebenfum fub reflis
A O B babes ad recEangulum fub B & C rectis.” Adeoque dits
ratio rellanguli kb A&y B,adveangulum [ub B & C ea eff
ques in [énfu def. 5. bujws, compomitur ex ratiowibus A ad B
¢ sad c. fed per 1. 6, rectangulam fub A & 8, eff ad ref-

" angulum fubB & c, wt Aad C. & igitur ratio Aadc equa-

&is eff vatiomi compofita ex rationibus A ad g, ¢ Bad C.
Pofitis vero quarwor redlis quibufcanque A,B,C, & D 3 Ra-
tio prime A ad quartam D squali e} ratiowi compofite ex
ratione prime A ad fecumwdam B, & ratione ficunde B ad ter-
siam C, ¢r ratione tertie C ad quartam D.
Nam in tribus refis A, c,& D, .
ratio A ad D aqualis effratiowi A :
compofite ex vationibus A ad C, B omme
& c adD. Bt halenus eff o-
Lenfum rationem A adc zqualem ¢
éfie rationi compofite ex ratio- D
#ibns A ad B, ¢& B ad C. Et igi- * :
#bur Patio A ad D wqualis eff vationi compagm ex ratiomibys
A ad B, B adc, & Cad D. Similiter -of? 7, it quotcus-
que rellis, ratiomem prima ad siltimam aqualem efie ratiosni
compofisa exrationibus prime ad [ecandam, ficunda ad ter-
tiam, tertic ad quartam, & ita deimceps sfque ad ultimamw.
Si expomantur alic magnitudines qualibet, prater rela,
idem obtimebit. Qluod conflabit fi concipiaintur tot rei¥e A, B,
C, & ordime pofte quet funt magnitudines, & in eadem

" ratiome: ita ViL. ut reffe A fit ad rellam B st priws sma-

gritudo ad fecundam, ¢y relin B ad veflam c st ficwwda

* magnitudo ad tertiam, & ita porro.. Munifeftam efp per 22.

5. effe ex equo reCam A ad ultimamw relam ficus prima ma-
gritndo ad ultimam. Sed ratio reFe A od shtimam rellam
aqualis of} rationi compofitm ex rationibss A a3, padcdr

it
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st porro wfque ad witimam relfam. Et, éx bypotbef, ratio
cxjuflibes veila ad fibi proximam eadem eff cum’ ratiome
magnitudinis ejufdem ordmis ad fibi proximam. Et igitur
vatio prima magmitndinis ad shimam equalis eft rationi com-
Pofite ex ratiomsbus prime magnitudinis ad fecumdam, ficunda
ad sersiam, & ita deimceps wfgue ad uliimam. Quod de-

L4

PROP. XXIII. THEOR.

< Lquiangula parallelogramma inter [¢ proportionem
babegt'ex laferibm_compoﬁtam. , fo prp

Sint zquiangula pamllelogramma Ac cr wqualem ha-
bentia Bc D angulum angulo Ec 6. dwoparanclggmmmnm
Ac ad. parallelo%nmmum CF proportionem habere com~ ’
pofitam ex lateribus, videlicet compefitam ex proportione
quam habetsc ad ¢ o, &exgoporﬁonc quam DC habet -
ad CE. pomatur enim ut §c fit indire- »
Sumiplice. ergo & pc ipfi cE indi-
rec¢tum aerit: & compleatur b c;gnl-
lelogrammum : .expomturque li- B
w&uzdamx, &hatut Bc ad ce, it
sKadL, wautem D c ad CE, ita L ad
M. proportiones igituripfius Kad L, &
L ad M ezdem funt quz proportiones
laterum videlicet Bc ad c6, & pcad / :

zEr

€ 14.primi.

6 13. hujus,

ck. fed proportio X ad M compofita
c_ﬁ:cexgoportionegcadlé, & propor-
tione L ad M. e & X ad M propor- ; ' .
tionem habet qe::wlateribus compofitam. X LM oo ;?'ff,‘;:
& quoniam eft ut B¢ ad cG4, ik AcC elogrammum rius.
ad um c H; fed ut B¢ ad' cG, i KadL : ¢ 1.bujus.
erit e utk ad L, ita parallelogrammum ac adcH pamlle-.“quim
m?mmum.‘mrfusquoniamdtutnc ad CE, it2a CH pa~
logrammum ad parallelogrammum ¢ F : ut autem b¢
adcE, itaL ad M. ut L ad M, ita: erit + parallelogram-
moum CH adCF fmlogmnmum itaque cum oftenfumn
fitut¥ quidemad L ita 4 ¢ parallelogrammum ad paralle-
us umcu:.lu't autem Ladag;fiﬂ mm
cH adcF panallelogrammum;; erit fex sequali ut x ad M, £4¢ quinsi.
ita ac puallelogrammum ad ipfum c F. habet autem & d

ad panllelogrammum cF proportionem
habebit compofitam ¢x Iseeribus, - Lquianguls igitur parale
lelogramma

M g:ponionemex lateribus compofitam. ergo & Ac pa- o

| 9
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lelogramma inter fe propartionem habent ex lateribus com-
poﬁum.~@odopombatdemonﬁmre, R

PROP. XXIV. THEOR.

Omnis parallehgrammi, que circa diawsetrum [uns pa-
rallelgramma G votiy & intey, Je fimika fusz.

Sit parallelogrammum A BcD, cujus diameter Ac ; cira
diametrum vero ac parallelogramma fint E¢ HK. dico
paralleldgramma £6 HK & toti ABCD, & inter fe fimilia
effe. Quoniam enim unj laterum trianguli a B¢, videlicet
ipfi Bc parallela du@aeft EF, eritsut BE ad E4, ita CF
ad FA. quoniam rurfus uni laterum trianguli Acp, nempe
ipicp duta oft parallea . A E B

sy hujus. ¥G, ut'cF ad FA,Ma acrit -
DG ad GA. fed ut cr ad ° L
Fa ita oftenfa et & BE
adEA. ergo & ut BB ad
& y1quinei. EA, ifa DG ad G A, com-
<13quind. ponendoque cut BA ad AE,
i3 DA adAG, & permu- D
tando ut Ba ad AD; ita EA ad aG. parallelogrammorym
-igitur ABGCD EG latera que circa communerng um
BAD propertionalia funt. & quoniam parallelaeft ¢ ¥ ipi -
429.prirsi. D mguﬁxz quidem AGF eft 4 2qualis angulo ADC, an-
' us vero GF A zqualis angulo DC A, & angulus pac eft
communis duobus tri I8 ADC AGF; erit tri
ADC triangyla AGF xquiangulum. eadem ratione & tri-
angulum ACB gqui um eft triangulo AFE. totum igi-
tur*parallelogrammum A 8cn parallelogrammo £6 eft 2-
¢ 4. bujus. qui um. ergout oD ad DC, ita¢AG ad GF, ut autem
pc adca, itaGradFa, & utac adcs, i AF ad FE,
& prxterea utcp ad A, .itaFE ad £ A. ifaque quoniam
oftenfum eft ut pc ad c4, ita effe G¥ ad F a, ut autem
Acadcs, ita AF ad ¥E; eritex wequali ut pc adcs, ita
6F ad FE. ergo parallelogrammorum-« ABcD EG propor-
tionalia funt latera qua circum asquales angulos, ac pro
rea parallelogrammum aBcD elogrammo G eft fi-
' ﬁk eadem ratione, & par elogrammux;f;ncnfmﬂc
parallelogrammo k H. utrumgque igitur ipforym EG6 HX
parallelogrammorum, parallelogrammo aBcp eft fimile.
¢ qugautem eidem retilineo funt £milia, & inter {¢ fimilia
fa.buiws.ffne, paralielogremmum igitur £ fimile eft parallelo-
: mmo BX. Quarc ompis- parallelogrammi qu# girea diame-
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trum funt parallelogramma & toti, & inter fe funt fimilia.
Quod oftendere oportebat. :

PROP. XXV. PROBL.

Dato relilines fimile, ¢y alteri- dato aquale idem
- conStituere. \

Sit datum quidem reilineum cui oportet fimile .confti-
tuere ABC, cui autem zquale fit D, oportet ipfi ABc fi-
mile, & ipfi D zquale idem conftituere. Applicetur + ad , 4q.primi.
reCam quidem lineam Bc reilineo A Bc zquale -
lelogrammum BE. ad rectam vere c E applicetur lo-

?_m'mgm g:ul zquale :
1pfi D, in angulo F CE, :
qI:xi cBL angulo eft z- A b _
qualis. in direGum igi- . X
turfeft BcipficF, & , é14.primi,
LE ipfi EM. fumatur c P -
e inter B f:al(;s F media - ; ';':"{""
proportio 1 GH, &‘ H i8. hujus.
ab ipfa G H defcribatur -

Pr'neum KGH fi- ~ - E M
mile & fimiliter pofitum reilineo aBc. Et quoniam eft
utBc adGH, itagHad cF, {i autem tres re¢t linex pro-
portionales fmt, ut prima ad tertiam ¢, ita eft figura que« Cor. 20
fit 2 prima, ad eam qua 2 fecunda, fimilem & fimiliter de- bujus.
fcriptam : erit ut Bc ad cF, ita aABc rectilineum ad recti- :
lineum kG H. fed & ut Bc ad cF, it#f paralielogrammum f 1. hujus.
BE ad EF parallelogrammum, ut gigitur reGilineum A Bc g 11 quiati.
ad rectilineum X G H, ita BE elogrammum ad_paralle.
logrammum EF. quare permutando ut aBc retilineum
ad parallelogrammum BE, ita retilineum xGH ad EF pa-
rallelogrammum. eft autem rectilineum A Bc zquale pa-
rallelogrammo BE. qualeigitur et & XGh re%ﬁlineum
parallelogrammo EF. fed EF parallelogrammum zquale eft
rectilineo p. ergo & redilineum k¢ H ipfi D eft zquale : eft
autem KGH fimile rectilineo ABc. Dato igitur retilineo
A sc fimile, & alteri dato D zquale idem conftitutum eft
KGH. (@od’ :

facere oportebat.

K - PROP,
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o a4 bujus, Parallelogrammo kG ; & erit « parall

"4 1. Diffin.
hujus.
ctiquinti.

_ 49 quinti.

EucrLipis ELEMENTORUM
PROP. XXVI. THEOR.

Si & parallelogrammo /arallelogfammum auferatar fi-
mile toti, & fimilizer pofitswm, commuyerm 1[5 an.
gulum habens, circa eandem diametram eft tote.

A parallelogrammo enim ABCD elogrammum 4r
auferatur, fimile ipi ABcD, & fimiliter pofitums commu-
hemque ipfi angulum habens p A 3. dico parallelogrammum
ABCD circa eandem eflc diametrum paralielogrammo aF.
non enim,fed fi fieri poteft, A G o
it iplorum diameter AH € )

& producatur ¢ ¥ ulque ad
H ; ducaturque per Halter-
utri iplarum aD BC paral-
lela HK. (%miam igitur
circa eandem diametrum eft
aABcD panallelogrammum = Blcimans

A (4]
mum ABCD
elogrammo x 6 fimile. ergout¢paA ad A B, itac A d
AK. eft autem- & propter fimlitudinem parall
rum ABCD EG, UtDA ad AB, itaca ad AE. 8¢ igitur
ut Ga ad AE, it264-ad AK. qudd cim 6 A ad utramque
ipfarum ax Ag éafideit propottionem habeat ; erit £as
ipfi sk w=qualis, tinor mdjoti, quod fieri aoh poteft. non
igitur circa eandem diametrum et ABcD parallelogram.
mym parallelogrammo a#1. quare tirce éandem diametrum

parallelog
eritipfi AF¥. Si igitur  pataliélogrammo parslielogrammum
au&rgtur ﬁmi!clgti,‘& ﬁmilirergpoﬁmm, cormunem _ ipfi
angulum habens, eandem dismetrum eft wd. Quod
demonftrare oportebas. _
PROP. XXVIIL. THEOR.

Omniam _piraRelogrammoram fecanduwms candews rve-
Fam Iz{::m appicatoram, Gy dificirntiom figsris
paraﬂe‘%;ammzs Similibas, & froditer pofttes, e
qua & dinidia dejeribitar, maximum &8 quod ad &i-
midiam cft applicatam, fimile exifiens defelui.

Sit recta linea A B; feceturque bifariam in ¢; & ad
A reftam lineam applicetur parallelogrammum AD de-
Fciens figura parallelogramma ck, fimili & fumiliter po-
fita ei quxe aﬁmdm' idi ipﬁusudeli:ripm eft. dico omnium

. paralle-

~ 4




| Farallelogramma HK fimil, & @
- 1X

AD elogrammum paral-
-~ lelogrammo AF majus efle. A [
- Quoniam enim fimile eft parallelogrammum

~ grammo HK, circa eandem diametrum # funt. ducatur eo~ s

Liser VL

parallelogrammorum ad reQam lingam a3 applicatorum.
& deficientium figuris parallelogrammis ﬁmxhtgfs, 8. fimi-
liter pofitis ipfi ¢ &, maximum D B

efle ap. Applicetur enim ad
rectam lineam a B parallelo-

grammum A F, deficiens figura

militer pofita ipfi c. dico

cnpamllclo-
rum diameter DB, & defcribatur figura. quoniam igitur
CF ¢ eft ®quale ipi FE, coramune apponatur HK. totum

14% *

-

26.hujus,

igitur ¢ toti KE eft zquale. fed ¢ eft ¢ aquale c o, quo-$*3 5,':::,'
niam 8¢ reta linez Ac ipfi ¢ B. ergo & G ¢ ipl Ex zqualeeft ’ )

commune appenatur CF. totum igitur s ¥ eft 2quale gno-

- moniLMN : quare & ck, hoc elt oD parallziogrammum

parallclogrammo .AF eft majus. Omnium igiwr parallelo- -
grammorum fecundum eandem reQam lineam appiicatorum,-

& deficientium figuris parallelogrammis fimilibus, & fimi-
* ter politis ei que 2 dimidia defcribitur, maximum eft quod

'

o

ad gimidiam eft spplicatum. Quod demonitrare oportebat.
PROP. XXVIIL. PROBL.

Ad datam reétam lincam dato refiilineo wquale paral-

lelogrammum  applicare, deficiens figura parallelo-

- gramma qu«< ﬁ%’lix JSit alteri date. oporict autem

. datum reftilincum, cui gquale applicandum cff, non

majus effe co quod ad dimidiam applicatur ; fimili-

s exifiontibus defeltibus, & co quod & dimidia, &
eo, cut oportet fimile deficere. ‘

. Sit data quidem reékz linea A 8: datum autem rectilineumy
cui oportet zquale ad datam reftam lineam 4 8 applicare, fic
c non majus exiftens eo Juod ad dimidiam- applicatum eft,
fimilibus exiftentibus defe@ibus : cui autem oportet fimile
deficere fit D. oportet ad datam reCtam liricam - a8, dato
reétilineo ¢ zquale parallelogrammum applicare, deficiens
figurs par: quz fimilis Gt ipf? D. Secetur AB

bifarigm in 2, & ab ipfa £ defcribatur « fimile, & fimiliter

4 18 hujus.
mm fit EB¥G, & compleatur A G paralle-

. itaque A0 vel zqualeelt ipfic, vel eomajus,
- Ka ob
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& 25.hujus,

8 21. hujus,
¢2a6. hujus.

. lineo ¢ wquale

]
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ob determinationem : & fi quidem a6 fit 2quale ¢, faGum

jam eritclﬂzd proponebatur’; etenim ad rectam lineam 4 8

dato rectilineo ¢ ®quale elogrammum a ¢ applicatum
1 G ry

eft, deficiens E‘Fum Gpa.ra.ll K
EF ipfip fimili. fi autem non eft -

®quale, eritHE majus quamc ; at-
que EF zquale et HE. ergo, & EF
uam c eit majus. quo autem EF
uperat c, ei exceflui zquale, ipfi
vero D fimile & fimiliter pofitum,
idem » conftituatur k LMN. fed D
eft fimileeF. quare & kM ipfi EF
fimile erit. fit igitur recta linea
KL homologa i; GE, LM Vero
ipi ¢r. & quoniam zquale eft
EF ipfis ¢ & K M,erit EF ipfo KM ma-
jus. major igitur eft recta linea GE
ipfa xL; & GF ipia LM. ponatur

GX arﬂualis KL, &G o =qualis LM, & compleatur xgorP
perall ogrammum. equale igitur eft & fimile xo ipfi kM.
fedxm

mile eft EF. ergo &+t x0 ipfi EF eft fimile. ,circz
eandem igitur eft ¢ diametrum Xo ip% EF. fit ipforum dia-
meter GPB, & figura defcribatur. itaque quoniam EF eft

uale ipfis ¢ & kM fimul, quorum xo eft ®quale kM, erit
reliquus ¥ © ¥ gnomon @®qualis reliquo.c. & quoniam oRr
eft zquale x s, commune apgomtur SR. totum igitur o3
toti x B eft zquale. fed x 5 elt 2quale TE, quoniam & latus
AE lateri EB. quare & TE ipfi 0B 2quale. commune ap-
ponatur xs. ergo totum T s eft aquale toti gnomoni Y ¢ ¥,
at Yo ¥ gnomon ipfi c oftenfus elt zqualis : & Ts igitur
ipfi ¢ ®quale erit. ¢ ad datam rectam lineam A B, dato
retilineo c, quale Fan.l.lelogmnunum Ts applicatum eft,
deficiens figura parallelogramma sRr ipfi b fimiliy quoniam
& sr fimile eit 1pfi 6 B.- Quod facere oportebat. )

PROP. XXIX. PROBL.

Ad datam rellam lincam dato refilinco oquale paral
lelogrammam applicare, excedens figura paraldelo-
gramma, qua fimilis fit alteri date.

Sit data reta linea a B, datum vero reilineum, cui opor-
tet ®quale ad iplam A B applicare, fit ¢ ; cui autem oportet
fimile excedere D. opartetad A8 rectam lineam dato re&i-

pax?.ﬁgllogramxnum applicare, excedens fi-
gun
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rallelJogramma fimili D. Secetur aB bifariam in E,
il::e%i EB ipfi D fimile, & fimiliter s pofitum parallelo- @ 18. hujus.
- grammum deicribatur £ L. & utrifque quidem EL & c&-
quale, ipfi vero p fimile, & fimili-
ter pofitum idem & conttituatur ¢ my b a5 buius
fimile igitur eft cH ipfi EL. fitque e
KH quidem latus homologum lateri
FL, KG veroipfi FE. & quoniam
parallelogrammum ¢ B majus eft i- :
. PO EL, erit rectalinea xH major \ \ AN
quim FL, & KG major qudm FE. \© H
producantur FL FE, & ipfi qui- L M

dem x B 2qualis fit FL M, ipfi vero :
K6 =qualis FEN, & compleatur -
MN 2i)u'allelograunmum. ergo MN

eeft & fimileipfich. fedcH B \

u

=:fgﬁmileln: MN igituripﬁELﬁ-A . ‘%\,
mile® erit ; ac propterea circa ean- - L3, €21, hojus,
dem diametrum deft L ipfi'MN. N TRy s hojus,
ducatur ipforuny diameter F x4 & figura defcribatur. itaque
quoniam GH ipfi EL & cC eft zquale, fed cH eft =quale
MN; erit &' M N mquale ipi kL .8 c. commune aufSratur
EL. reliquus e‘nﬁiruz.*ro goomon ipfi Cc eft zqualis. &
quoniam AE eft zqualiE B, 2quale erit & AN parallelo- -
grammum parallelogrammo N8, hoc eft ipfi Lo. commune
appomatur EX. totum igitur A X zquale eft gnomoni @Y ¥.
fed @Y ¥ gnomon eft ®qualis c. ergo & A x.ipfi c erit =-
quale. ad datam igitur reCtam lineam a8 dato rectilineo
¢ =zquale elogrammum applicatum eft Ax, excedens
figura elogramma P o, ipfi D fimili, quoniam & ipfi EL
fimile eft op. Quod fecifle oportebat. :

- PROP. XXX. PROBL.

|

Datarms veltam lincam terminatam extrema ac media
‘ratione [ecare. - -

Sit data reta linea terminata A B. oportet ipfam AB ex-
‘trema ac media ratione fecare. Defcribatur » ex A B qua- 446-primi
dratum B, & ad ac ipfi BC mquale parallelogrammum ,

é applicetur ¢ D, excedens ¢ figura A D ipfi BC fimili. qua- 39-huios

dratum autem eft Bc. ergo & 4 D quadratum erit. . &quo- - -

migm B¢ eft quale cp ; commune auferatur ce. reliquum :

igitur BF reliquo AD. eft zquale; eft autem & ipfi =qui-

angum. ergo iplorum BF A D latera qua circum @quales
T K3 angulos
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« 14 hujus angulos reciproce funt «proportionalia. yt igitur Fr ad
_ED, ita eft AEades. cit -
434.prlmi. gueern £ x qualis ¢ 4 ¢, hoc D
ettipfi aB; & ED,ipfi AE.
. quareut BAad AE, itFAE A e
ad EB. fed aB major eft
.. quam AE. €rgo AE quam ’ _
e14.quinti- £ B eft e major. reta igitur ¢ A _CR
linea A B extrema, agmedia P :
ratione fecta eft in &. 8 majus ipfius fegmentum eft ar.
Quiod facere oportebat. B
: Aliter. Sit recta line3 aB. oportet iplam A B ex-
trems ac media ratione fecare. Secetur enim AB inc, iraut
ﬁ.‘ v.fecun- rectangulum f quod ¢ontinetur fub A B Bc zctmlc fit qu»
e drato ex ac. quoniam igitur reGangulym fub AE BC 2
& 17-hujus. quale £ eft quadratoex ac,eritut A ad Acita ac adcs,
ergo AB re@a linea extreme ac media ratione fecta ef.
Quod facere opostebat.: s
PROP. XXX1 THEOR.

Tn reSanguilis triawmgulis fizwra use it & latere veldwm
- ampwhsom fubtondewte, wqualis cff eis que 2 lateri-
* - busrelfwm anjulum continentibus Rant, fimilibas,

g‘y [imiliter deferiptis. ‘ L

Sit triangulum re@angulum a sc, re®um’ hebens anpu-
‘lam B ac. dico figuram, quz fit ex BC zqualem effe eis
que ex Ba ac fiunt fimilibus, & fimiliter defcriptis. du-
catur perpendicularis aAp. Quoniam igiturin triangulo re&-
angulo-acB abangulo re- AL
o, quieft ad 4, ad B¢ ba-
fim perpendicularis duéta
« 8 bojus. eft AD, etunt « triangula
ABD ADC quse funt ad
perpendicularem fimilia to- g
ti ABCc, & inter fe. &
quoniam fimile eft Anc tri- o —
" angulum triangulo ABD, erit ut < cBad Ba, ite 3a M
BD. quod cum trgs rolee linexe propottiomles fmt, ut prismh
5 Cor.so. ad tertiam, ita erit figurh qum fitex pritha ad eam que-eXx
hujas.  fecymda, fimilem, 8¢ fimilter defcriptam. ut'igitur c'» 4d
3D, ita figure quee fit ex-cs ad eam qureex sa, fimikem
& fimiliyer defcriptam. - eadbm fatione, & ut 8.c ad cp, i
Bpura que fit &x 8¢ ad oam ' qoex CA. duare & c(:;d
; t 1pias,

"
4
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ipfas 8D D, ita ¢ figura qux ex BC adeasquE eX A A G, ¢14quinti,
mmiles, & fimiliper delbr%)tas. *qualis a.utgm elt Bc ip(?s b
BD Dc. ergo figura qug fit ex Bc ®qualis eft eis qua ex

B A ac fiunt, fimilibus, & fimiliter deflcriptis. in fe(tangu-

lis igitur triangulis, figura quz fit A lazere rectum angu-~

~ lum fubtendente, qualis eft eis quz 2 lateribus rectum

angulum contineatibus fiunt, fimilibus, & Gmiliter defcripits.
Quiod aleners oponbg” e

PROP. XXXIL THEOR.

S% duo triangala componantur ad unum angulam, guze
@uo latera duobus lateribus proportionalia babeant,
ita ut hamologa lazera ipforum etiam fint parallela,
religna triongulorum Z;er;a in direlZum fibi pfis
conSiituta erunmt. : S

* . Sint duo triangula ABC DCE . ug duo latera Ba ac
duobus lateribus cB DE proportioqmﬁa'habant, fcil. bt fi-

IR - SR RTINS

!

1

cut Ba sdAC, ita cp ad DE ; ps autem fir B ipfi
DC & Acipli DE. dicoBc ipli CE in ditectum effe. Qgﬁ-
niam enmim ABgparailela eft'De, & in ipfas ingidit i-
nea Ac; erunt <anguli al- A
terni BAC ACD ®quales
inter fe. eadem one , .
& angulus CDE aequnlisei%— ’
oAcD.quare §f Bac
sph ¢cpE eft =qualis. &
quoniam duo triengula funt A
4 BC DCE, unum angulem B (AR
#d 4, uni angulo ad b ®qualem habentia, circum zquales

4 25.primi.
1

D ¢

. sutem angulos latera proportionalia, .quod fit ut sa ad

AC, idcD ad BE ; erit? triangulum ABc triangulo D CE 46, hujus,

i . e;ﬁou;c angulus eft zqualis angulo pcE.

us autem eft & angulus acD 2oqualis angulo Bac.
totys igitur AC& ducbus ABC BACeft zqualis. communis
appopatur A C 3. €rgo li AcE acs angulis 8ac acs
cBA mquales funt. Bac acs caa anguli ducbus
zetis funt %quales. & anguli igitur acE AcB duobus re-
£tis quales eruat. itaque ad quandam re(tam lineam a g,
.mmtwnp‘i’gg’ﬁc, dux redz 2 lineae g;lznctnonad
parres 0s qui deinceps ACE ACB
-duobus retis w%l::e;mnm ergo 8¢ ipfick indireCtum = -
«srit. 5iiginie duo i componantur ad unum Eﬁ:" +primi.
dum quz duo latera Klntepbns proportionalia
4 ant
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ant, ita ut homeloga latera 'ipférum etiam fint parallels ;
feliqua triangulonum kiters in diretum fibi ipfis conftitun

‘erunt. Quod demonftrare oportebat.

PROP. XXXIII. THEOR.

I civcalis eqmalibys anguli candemn babent proportis.
nem, quam_circumferentic - qutbas infiftunt , five
ad centra, five ad circamferentias infiftant: adbu
autem (& [fellores, quippe qui ad centra funt con

-

. fuut,

Sint quales circuli ABc DEF; & ad centra quidem
ipforum 6 H fint anguli BGC EHF, ad circumferentias vero
anguli- BAc EDF. dico ut circumferentia Bc ad EF cir
cumferentiam, ita effe & BGc angulum ad angulum EHF,
& angulum Bac ad angulum pEF: & adhuc feGtorems
Gc id EHF feCtorem. ponantur enim' circumferenti¥e qui-
dem Bc zqualesquotcunque 0 T '
deificeps cx KL; circum- °
ferentiz vero EF, rurlys x-
‘quales quotcunque FM M N:

HN.Quoniam igitur circum-
ferentiz Bc CK KL ipter .
fé funt zquales, & anguli '

BGC CGK KGL inter fe ®quales «erunt. quotuplex igitur
eft cifcumferentia BL circumferentizz Bc, totuplex eft &
BGL angulus anguli BGc. eadem ratione & quotuplex eft

" circumferentia NE circumferentiz ®F, totuplex & EHN an-

gulus anguli EHF. fi vero mqualis eft BL circumferentia
circumferentiz £~ ; & ‘angulus RGL angulo EHN erit @
qualis ; & ficircumferentia B L major eft circumferentia E N,
muajor erit & BG L angulus angulo £ H N; & fi minor, minor.
quatuor igitur exiftentibus magnitudinibus, diabus nimi-
rum circumferentiis B¢ EF, & duobusangulis 86 ¢ E HF;
fumpte funt circumferentiz quidem Bc, & Bcc anguli

"eque multiplicia, videlicét circumferentia 8L & BGL an-

4 Diffin. 5.’

ﬂuint?.

gulus; circumferentiz vero EF¥, & EHF anguli 2que mul-

tiKligia, nempe circumferentia EN, & angulus E H N." atque
0 >

enfam eft fi circumferentia BL fupérat circu
EN, & BG L angulum fuperare angulum & 1 \v; & fi sequalis,
xqualem; & f{i"minor, minorem efle. ut éigitur circamfe-
rentia B¢ ad EF circumférentiam, ita angulus BGc ad an-
gulum eHF. fed ut BGc angulus dd angulum-eHF, it

7
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eangulus BAc ad EDF angulum. uterque enim utrip{que <15 quind.
eft d duplex. & utigitursc circumfcrcn‘zia ad circumfeﬂn- d 20 tertii.
tiam EF, ita & angulus BGc ad angulum EHFy & angulus
BAcC ad EDF angulum. quare in circulis =qualibus anguli
eandem hebent proportionem quam circumferentiz qui-
bus infiftunt, five ad centra, five ad circumferentias in-
fiftant. dico infupér & ut Bc circumferentia ad -circumfe- -
rentiam  F, ita efle feGtorem ¢ Bc ad HFE fe¢torem. Jun-
gantur enim B¢ cX, & fumptis in circumferentiis Bc cx
punctis x o, jungantnr & BX XC CO oK. itaque quoniam
dux BG G ¢ duzbus c6 Gk =zquales fiunt, & angulos zqua-
les continent ; erit & bafis A ’

B c bafi ck 2qualis. quale

« igitur eft GBC triangulum

triangulo G ck. & quoniam

circumferentia Bc circum-

ferentiz ck eft zqualis, &

reliqua circumferentia que

complet totum circulum A B- . '

¢ zqualis eft reliquz quz eundem circulum complet. quare

& angulus Bx ¢ angulo cok eft zqualis. fimile igitur cft B-

X ¢ fegmentum fegmento cok : & funt in zqualibus rectis

lineis B ¢ c x.quee autem in qualibus reis lineis fimilia cir-

culorum fegmenta,& inter fef zqualia funt. ergo fegmentum 4. tentii.

BXxC eft zquale fegmento cox. eft autem & BG ¢ triangu-

lum triangulo c 6 X 2quale.& totus igitur feGor BG ¢ fe¢tori

¢ G K zqualis erit.eadem ratione & 6 K L fe&or utrique'ipfo-

rum GKc¢ G cBeft equalis.tres igitur feGores BG ¢ cGK KGL

wquales funt inter fe. fimiliter & fe€tores HEF HFM HMN

inter fe funt %quales. quotuplex igjtur eft L B circumferen-

tia circumferentiz BC, totuplex eft & GBL feCtor fectoris

 GBc. eadem ratione & quotuplex eft circumferentia NE

circumferentiz EF, totuplex eft & HEN fector feGtoris

HEF. Sed fi circumferentia BL circumferentiz EN cft -

?ualis, & feCor 86 1. zqualis eft feCtori EaN; & fi circum-

erentia BL fuperat circumferentiam EN, f{uperat & BGL

fe@or feCtorem EH N ; & fi minor, minor. quatuor igitur

exiftentibus mﬁgnitudinibus, duabus quidem BC EF cir-

cumferentiis, duobus vero feGtoribus ¢Bc EHF, fumpta

funt 2que multiplicia circumferentiz quidem Bc & GBC

feCoris, circumferentia 8L, & G BL {etor, circumferentize

veroEF, & feGoris HEF %que multiplicia, circumferentia

EN, 8 HEN feor, atque oftenfum eft fi 8L circumferen-

- tia fuperat circumferentiam EN, & feCtorem BctL fuperare
{feCorem EHN; & fi 2qualis, zqualem efle; & fi minor,

’

¢4 primi.
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mitorem. eft igitur ut Bc circumferentia ad circumferen-
tiamE F, i {eCor 6Bc ad HEF fc&orem @od often-
dere oportebat.

COROLL

Aﬁulus od centrum eft ad quatuer reftos, ut arcus cui
mﬁiht cumferentiam ; namut angulusBac ad
a;oﬁ%;lm x;z 3cnfaran ad circuli quadrantem ; quare qus-
icando confequentes, erit angulus Ba c ad quatuer
retos, ut ‘arcus BG 2d totam circumferentiam.
Inzquahum circulorum arcus 1L BC qui xquales fub-

nﬁulos five ad cen-
tra, ﬁve i » funt

peripberiam 1LE, ut
lALadquatwraétos ‘
routi1ALfeusacad uatuor
rectos, ita arcus Bc ad totam
peripheriam BCF. quare ut
1L 3d totam peripheriam 1LE, mncadtotampwphmam
BCF. acproinde afcus 1L BC funt fimiles.

3. Duz {emidiametri AB A ¢ 3 concentricis periphertis

araxsauferuntﬁmxlm iL BC.

EUCLIDIS
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ELEMENTORUM.

LIBER UNDECIMUS.

DIFFINITIONES.
I

tudinem habet.

” SOhdumeﬁ quod longitudinem, humdmem&craﬁu-.

: IL
Solxch terminus eft ﬁxpcrﬁdcs

1L ,

Re&a linea ad planum re&a eft, quando ad ofmnes rectes
lineas quz ipfam contmgunt » & 1n fubjecto funt plano,
rectos angulos effici

IV. '
Planum ad Planum reGum eft, cum reéz linez quz

communi planorum fectioni ad reGos angulos in uno plano
duc&nwr, alteri plano ad re&os funt angulos.

Re&z lmm ad planum mclmatxo eft, cum2 fubhmi ter-
mino rectz illius lmese ad p}anum deducta fuerit perpendi-

cularis ; a;gue 2 punto !?ius perpendicularis in 1pfo ylano

aqﬂod
de'me&ylmo altera refta linea fuerit ,eﬁ,m-

gugt&!é angulusacutus ‘infiftente lines, & compres

\2 8
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. VI )
Plani ad planum inclinatio eft, angolus acutes rectis Hi-

‘neis contentus, quz in utroque planorum ad idem commu-

nis feCtionis punétum ductz, reGos cum feGtione
efficiunt. o ‘ Co
c e VIL v
Planum ad planum fimiliter inclinari dicitur, arque
alterum ad alterum, cum di@i inclinationum anguli inter &
fuerint xquales. , , L _
VIIL
Parallela plapa funt, quz inter fe non conveniunt.
: IX. '
Similes folidee figure funt, qu2 fimilibus planis continen-
tur, multitudine equalibus. . -

angulos

<&

\

X. :
Aquales & fimiles folide figure funt, quz fimilibus
planis mulgitudine, 8 magnitudine qualibus continentur.

: XL .
Solidus angulus eft, plurium qudm duarum linearum que
fe mutuo contingunt, nec ine {funt. fuperficie,ad omnes
lineas inclinatio. Vel folidus angulus eft, qui pluribus m
duobus planis is in eodem non confiftentibus s
fed ad unum pun&um conftitutis continetur. - .

’ XIL L, .
Pyramis eft figura folida planis comprehenfa, quz ab
uno plano ad unum punctum  conttituuntur.
XIIL- o

Prifima eft figura folida quie planis continetur, uorum
adverfa duo funt & wqualia, & fimilia, & parallels ; alia
vero parallelogramma. R R

B XIV: )

_.'Spheraeft, quando femiciculi manente diametro, cir-
cumductus femicirculus in feipfum rurfus revolvitur unde
woveri ceeperat,. circum affumpta figura.. .

1 . . i XV
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: XV. .
Axis autem {phaere eft quiefcensilla retta linea, circim
quam femicirculus convertitur. ‘
XVI ,
Centrum fphar eft idem quod & femicirculi.
) XVIL
 Diameter autem fphxrz eft recta quaedam linea per cen-
trum du@a, & utrinque 2 fphxre fuperficie terminata. .
XVIIL
Conuseft, quando rectanguli trianguli manente uno la-

- tere eorum quz circa re¢tum apgulum, circumdu@um tri-
angulum in ieipfum rurfus revolvitur, unde moveri cazperat,
- circum affumpta figura. Arque fi quiefcens recta linea sequa~
lis fit reliqua quz circa reGum angulu:n continetur, or-
gonius erit conus : {i yero minor, amblygonius: fi vero

major, oxygonius. '

' . XIX. .
Axis autem coni eft quiefcens illa linea, circa’ quam tri-
angulum vertitur.

) . XX ‘
- Bafis vero coni eft circulus qui 2 circumdu@a re@a linea
~ defcribitur. * -

) y XXT.

Cylindrus eft, quando ra@anguli parallelogrammi ma-
nente uno latere eorum qua circa rectum angulum, cir-
cumductum parallelogrammum in feipfum rurfus revolvitur,

. unde coeperat moveri, circum affumpta figura. ,
XXII
Axis sutem cylindri eft quiefcens illa re®a lines, circum
. quam parallelogrammum convertitur. .
: XXIIIL '

Bafes vero cylindri funt circuli 2 duobus adverfis lateribus,

qu circumaguntur, defcripti.
. XXIV.

Similes coni & cylindri funt, quorum & axes, & bafium
diametri proportionales funt.

r . XXV.
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XXV. ¢
Cubus eft figura folida fub fex quadratis aequahbus con-
tenta. ,

XXVI

Tetraedrum eft figura folida fub quatuor triangulis aequa-
libus & =mquilateris contenta.

XXVIL

Oétaedrum eft figura folida fub oﬁn tnanguhs sequalibus
& =quilateris contenta,

XX VIIL
Dodecaedrum eft figura folida fub duodecim pentagonis
2qualibus, & =quilateris, & ®quiangulis contenta,
XXIX.

Tcofaedrum eft figura folida fub viginti tnangul;s zquah-
bus, & #quilateris contenta.

XXX.

Parallelepipedum eft figura folida fex figuris quedrilateris.
quarum quz ex adverfo para.llelz funt, contenta. ’

PROPOSITIO I. THEOREMA.

Refle lmee pars quedam non c_'/l in ﬁoé/e&’a plano,
quzxdam vero in fublims.

Si enim fieri poteft, reftx linex aB quidem a3
ﬁt in fubjeto p!mP%’pm vero Bc mfu%m erit recta

in dn' continuata in . €
fubjeto plano. fitque DB,
duabus igitur datis re&is li-
Deis ABC ABD commune

fegmentymett a3, quod fi- A\;ﬁ . \{ '

_erinonpoteft: reGta'enim "y = B

linea cum recta linea non
convenit in pluribus punctip, uno. Non igitur recte
linez pars quaedam eft in fubjefto plang, quadam vere in
fublimi. Quod demonﬂrare opocwbat

- - PROP.

— e me e
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PROP. IL. THEOR.

S7 duse refia hnce [¢ invicem fecentin uno funt plano,

& omne triangulum in uno plano confifbit.

Duz enim retz linex a3 cp fe invicem in pundto £
fecent. dico ipfas AB ¢ D in uno effe plano, & omne trian-
gulum in uno plano confi- - A D
ttere. Sumantur enimin ipfis,

EB Ec quavis puncta F 63,

junganturque cB FG, & FH

G K ducantur. dico primum

E BC- triangulum confiftere G

in uno plano. fienim trian-

guli EB c pars quxdam FHC, C HK

* vel g BK in fubjecto plano eit, reliqua vero in alio plno ;
erit & linearum EB EC pars in fubjeto plano, & pars
in alio. quod fi trianguli EcB pars FcBG fit in {ub-
je&to plano, reliqua vero in alio, utrarumque rectarum li-
nearumn Ec EB quedam pars erit in fubjeto plano, que-

159

dam vero in alio. quod abfurdum efie » oftendimus. trian-s« 1. hujus

gulum igitur & Bc inuno eft plano. in quo autem plano et
B CE triangulum, in hoc eft utraque iﬁfnum EC EB: inquo
autem utraque iplarum EC E8, in hoc & a8 cp. Ergo
recta linese A B ¢D in uno {unt plano, & omne triangulum
in uno plano confiftit. Quod erat demonftrandum.

~ PROP. Iil. THEOR.
Si dwo plana_[e invicem fecent, communis ipforum fe-

&0 reida lnea erst. .

Duo plana aB Bc fe invicem fecent, communis autem
ipforim fectio fit B linea. dico linearn D B rectam efi¢.

enim non it fit, ducatur pB
A pun&o D ad 3 in phno
quidem A3 recha linea DE B}
i autern Bc recta li-
FB.eerunt utique dua- |
reCtarum linearum DEB e\

fpatium continebunt , quod D A

eft abfurdiun ». non igitur DEB DFB reétx linez funt. fi-« Axio. f.

militer oftendemus neque aliam quampiam, qua & puncto
D ad 8 ducitur rectam efle, prxter ipfam DB : communem
fcilicet planoram a3 ac feltionem. Si igitur duo plana fe
invicem fecent,” cotumunis ipforum fectio redla linea erit.
Quod oftendere oportebat. PROP,
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PROP.1V. THEOR.

Si reé2a linca duabus reis lineis [¢ invicems [ecantibas’ -
in communi [eétione ad reéios angulos infiftat, etiam
. dulto per ipfas plano ad reltos angules eit.

Re@a linea quedam EF duabus reis lineis AB ¢D f¢
" invicem fecantibus in E punte, ab ipfoE ad rectos angu-
los infiftat. dico EF etiam plano. per a8 ¢cD ductoad re-
. &os angulos efle. Sumantur reftz line® AE EB CE DE
iuter fe =quales: perque E
. ducatur recta linea GEH ut-
cungue & jungantur AD CB;
deinde 2 quovis puncto F du-
cantur FA FG FD FC FH -
FB. & quoniam dux recte
' linex AE ED duabus rectis
lincis cE EB quales funt, & b B
o15.primi. angulos « zquales AED CE B continent, erit 4 AD bafis bafi
44 primi.c B zqualis, & triangulum AED triangulo cEB ®quale.
ergo & angulus DA E ®qualis eft angulo Esc. eft autem;
& angulus AEG 4 zqualis angulo BEH. duo igitur triangula
funt AGE BEH, duos os duobus angulis xquales ha-
bentia, elterum alteri, & unum latus AE uni lateri £B 2-
quale quod eft ad zquales angulos. quare & reliqua latera
¢ 26 primi. reliquis lateribus sequalia habebunt . ergo G E c}iuidcm eft
zqualis EH ; AG vero ipfi BH. quod cum aE fit zqualis
E B, communis auterh, & ad re&tos angulos FE ; erit 4 bafis
AF bafi FB ®qualis; eadem quoque ratione & cF zqualis
erit FD. praeterea quoniam AD eft zqualis cB, & aF ipft .
*  FB, eruot duz FA AD duabus ¥B Bc ®quales, altera al-
48 primi. teri; & oftenfa eft bafis pF zqualis bafi Fc. angulus 4igi-
tur ¥ AD angulo Fec eft zqualis. rurfus oftenfa eft ac =-
qualis BH; {fed & A F ipfi FB eft 2qualis. duzigiturFa ac
* ausbus FB BH mquales funt, & angulus Fac =qualiseft
angulo FBH; ut demonftratum fuit, igitur GF
cft s zqualis. rurfus quoniam GE oftenfa eft is|
communis autem EF ; erunt duz GE EF squales du
HE EF; & bafis HF eft zqualis bafi Fa. us 4 igitue
GEF angulo HEF eft 2qualis, & idcirco rectus eft uterque
angulorum GEF HEF. ergo FE ad GH utcunqiie per £ du-
¢tam re@os efficit angulos. fimiliter oftendemus FE etiam
ad omnes retas lineas, quz iplum contingunt, & in fub-
_ jeto funt plano, rectos ‘angulos efficere. reca autem ad
¢3.Difin. Planum re®a eft ¢quando ad omnes rectas lineas ipfam con+

tingenws,
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tingentes, & in eodem exiftentes plano rectos sefficit angu-
los. quare FE fubjeCto plano ad reétos angulos infiftit. at -
fubjeétum plenum eft quod per a8 cD rectas lnéas ducls
tur. ergo FE ad re@os angulos erit dufto per aBeD
plano. Si igitur reGta linea duabus rectis lineis fe ifvicem
fecantibus in communi fectione ad rectos angulos infiftdt,
«tiam ducto per ipfas plano ad rectos angulos erit. Quod de-
monitrare oportebat: : .

PROP. V. THEOR.

Si reéfa linea tribus reltis lineis fefe tangentibus, in
communi_feltione, ad rec¥os angdhs infiftat, tres ille
relic linee in uno plano erunt. o
Re(ta lines quzedam a B tribus rectis lineis Bc BD BE,in

~ contactu B, ad re@os angulos infiftat. dico Bc BD BE in

uno plano effe. Non enim,fed fi fieri poreft, fint8D BE qui~
dem in fubjecto plano, BC vero in fublimi, & planum per

AB BC producatur. com- A

munem utique feGionem in

fubje®o plano faciet « re-
¢tam lineam ; faciat BF. in
uno igitur ﬁ’mt plano per

AB BC ducto, tres redee li-

nex AB BC BF. & quoni- . B D

am AB utrique ipfarum BD ’ ,

BE ad rectos angulos infiftit, & ducto per ipfas DB BE

lano ad rectos angulos erit. planum autem per DB BE eft
Fubje&um i"c})lm:mm. ergo A B ad fubjectum planum reta s eft. 4 4. hujus:

« 3. hujus.

quare & ad ¢ omnes rectas lineas ipfam contingentes, qu . ; piffin..
in eodem plano funt, rectos faciet angulos ; fed ipfam tan-
git BF in fubjeto exiftens plano. ergo angulus A B F retus
_eft. ponitur autem & A Ec angulus rectus. au}ualis igitur
eft a?ulus ABF angulo ABc, & in eodem funt plano;
quod fieri nun poteft. recta igitur linea 8¢ noneft in fub-
limi ; quare tres reCte linezBc BD BE in uno funt plano.
Si igitur reta linea tribus rectis lineis fefc tangentibus, in

| - communi fectione, ad rectos los infiftat, tresille reGte

linez in uno plano erunt. Quod demonftrare oportebat.
: PROP. VI. THEOR.

S duce refle linee eidem planc ad refos angulos fue-
rint, the inter fefe paralicle erunt.

Duz enim reGz linez A8 ¢D fubjecto plano fint ad
seCtos angulog. dico a B ip{li.. cD parallelam effé. occurrant
B ; enim
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enim fubjeGto plano in punctis B D, -jungaturque BD reta
linée, CB’leQ&d re?ftos angglos in fubje&ongalano ducatur DE,
& pofita DE ipfi AB ﬁuﬁli,(jungantur BE AE AD. Quo-
niam igitur. A B recta eft ad fubjeCtum 5 c
planum, & ad omnes retas lineas qua
ipfam contingunt, & in fubjecto funt
«§. Diffin. plano, rectos angulos « efficiet. contin-
hojus. it autem A B utraque ipfarum BD BE
: exiftens in fubje&to plano. ergo uter-
que angulorum ABD ABE rectus eft.
eadem ratione redtus etiam eft uterque
ipforumcpB cDE. & quoniam A B -
qualis eft ipfi b E, communis autem B D,
erunt duz AB BD dusbus ED DB ®-
; quales, & rectos angulos continent ;
b4primi. bafis igitur AD bafi BE eft ¢ 2qualis. E
rurfus quoniam AB eft ®qualis DE, & AD ipi BE, duz
¢8.primi,-AB BE dusbusED DA mquales funt, & bafis ipfarum €
communis ; €rgo zﬁdus ABE angulo EDA eft ¢ zqua-
lis. fed ABE retus eft. rettus igitur & Eba ; & idcirco
ED ad D 4 eft perpendicularis. fed & perpendiculris eft ad
utramque ipfarum BD DC. quare ED tribus rectis lineis D
DA Dc in contactu ad rectos infiftit angulos. tres igitur
d 5. hujus. recte linee BD DA DC in uno {fun® plano. in quo autem
funt BD D4, in eo eft A B, omne enim triangulum in uno
¢ 2 hojus. ¢ eft plano. ergo AB BD DC inuno plano fint necefie eft: at-
que eft uterque angulorum ABD BDc rectus. llela igi-
f8.primi. tur f eft A B 1pfic . quare fiduz rectz linez eidem plano ad
- rectos angulos fuerint, illx inter fe parallele erunt. Q. E. D.

PROP. VII. THEOR.

Si duce refle linee parallele fint, fumantar autem in
- wtraque ipfaram qualibet punia; que difta puniia
conjungit recta in codem evit planojin quo & parallele.

Sint duz retz linez gttrallelae AB ¢ D, & in utraque ipfa-
rum fumartur quzlibet 4 E .
punéa e F. dico reGam li- = 5
neam quz punta E F con- ‘ »
jungit, in eodem plano effe, ‘1lG
in quo funt elz. non
enim, fed fifieri poteft, fit
in fublimi, ut EGF, & per ' i) )
. KGF, planum ducatur quod :
~#3-hojus. in fubjecto plano feChionem faciet s reCtam lineam ; fagiat
ut

B . !
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utEF. ergo duz reGz linez EGr gF fpatium contine- )
bunt, quod fieri non ¢ poteft. non igitur quz a punéto £ ad b 10.a%ie.
F ducitur reéta linea in fublimi eft plano, quare erit in eo PI®L
quoed per A B cD parallelas tranfit. Siigitur duz reéte li-
neze parallelx fint, &c. Quod oportebat demonitrare.

PROP. VIII. THEOR.

S7 duc vefle linee parallele fint, altera_autem ipfa-

yam plano alicai fit ad rei¥os angalos, & reliqua ei-
dem plano ad refios angalos erit.

Sint duw rectx lincx parallele 4B D, & altera ipfarum vie Sgurem
. AE fubjecto plano fit ad rectos angulos. dico & reliquam Prop. fexta.
¢ p eidem plano ad rectos angulos efle. occurrantenim A B
¢ b f{ubjecto plano in punétis B D, & BD jungatur. ergo A B
CD BD in uno funt 4 plano. ducdtur ipfi B ad rectos angu- 2. hujus.
los in fubjecto planonE : & ponatur DE ipfi AB ®qualis ¢
- junganturque BE AE A D. & quoniamn AB perpendicularis
eft ad fubjectum planum, & ad omnes reétas lineas qux
- iplam contingunt f{untque in fubjeto plano, perpendicu-
" laris « erit. rectus igitur eft uterque angulorum ABD ABE. 3. Diffin.
"quod cum in parallelas rectas lineas A B cD recta incidit
* BD, erunt anguli A BD ¢ D B duobus rectis ¢ equales. rectus 4 13 primi.
autem eft ABD. ergo & cDB eft reCtus; ac propterea cp
* perpendicularis eft ad BD. & quoniam aB eft zqualis DE,
communis autemBD, du® AB 5D duabus 6D D B ®quales
- funt ; &angulus aBD eft 2qualis angulo £ p B, reGtus enim
» uterque’ eft, bafis igitur aD bafi BE eft « zqualis. rurfus .
X 3 . ¢ 4 primi.
quoniam A B %qualis eft DE, & BE ipfi AD; grunt dux ,
AB BE duabus ED DA zquales, altera alteri ; & bafis ea- -
-Tum communis A E. quare apgulus ABE eft 4equalis a08ulo 43 primi,
,-EDA. retusautemeft ABENergo &K ED A eft rectus, & ED
ad pa perpendicularis. fed & perpendicularis eft ad Bp.
. ergo ED etiamad planum per 8D DA perpendicularis ¢ erit, ¢ 4. hujus,
" & ad omnes re@as lineas que in eodem,exiftentes plano
. ipfam contingunt, rectos f taciet angulos. at in plano per f 3-Diffig.
BA AD eit DC, quoniam in plano “per BD DA funt £ aBga. hujus.
BD: in quo autem funt AB BD ineodem  cft ipfa Dc. quare i ;. hujus

ED 1&1; Dc eft ad rectas angulos : ideoque ¢ ad rectos

-

et ipfiDE ; fed & etiam ipfi D B.'crgo ¢ D duabus
rectis lineis DE DB fe mutuo fecantibus in communi fecti-
‘one b ad re&os angulos infiftit ; ac propterea plano per b &
“ DB eft.ad re®os angulos. planum autem per DE DB elt
{ubjetum planum. ergo c D fubjecto plano ad re¢tos angu-
3. los erit. Quod dcmoni’crarf oportebat.

: 2 - PROP.

e ~aa T
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PROP.IX. THEOR. ..

 Que cidem reflc linex funt parallele, nom exifientes

& 4.hujus,

8. hujus,

¢ 6. hujus.

#33.primi.

- im_codem M quo ipfa plano, ctiam inter f¢ pa-
rallelc erunt. ‘
Sit utraque ipfarum aB cp pmﬂlel't ipi'EF, non exilten-
tes in eodem, in quo ipfa plano. dico a B ipfi ¢p parallelam
efle. fumatur in EF quodvis punétum G, a quo ipfi EF, in .

lano- quidem per EF AB
ganfeur?te,ad rcgf)s angulos A_H 5
ducarur G H; in planoau-
tem tranfeunte per EF cD, G
mrfus ducatur 1pfi £F ad . E rF

rectos angulos GK. & quo-

niam EF ad utramque ipa-

rum GH GK eft perpendi- ¢ X b))

cularis, erit EF etiam ad reckos « angulos plano per GH Gk
tranfeunte. atque eft EF ipfi AB parallela. ergo & a B pla-
no per HGK ad reCtos angulos #¢ft. eadem ratione & cp
plano per HG K eft ad rectos angulos. utraque igitur ipfa-
rum AB cD plano per HG K ad rectos angulos erit. Siau-
tem due r linez eidem plano ad rectos angulos fue-
rint, parallele cerunt inter fe. ergo AB ipfi cD eft pe-
raliela. Quod demonftrare oportebat.

PROP. X. THEOR.

Si duce relic linee [efe contingentes, duabus relis k-
ncis [ef¢ contingentibus fint parallele, nen autemin
- eoam plano 5 &gqusles angulos continsbmms.

Duz reétz lineze fefe contingentes A 8 B¢, duabus rectis
lineis DE EF fefe contingentibus fint
g::allela:, non autem in eodem plano. = g

ico angulum A B¢ angulo DEF =qua-
lem efle. affumantur enim BA BC ED A c
EF inter fe 2quales: & jungantur A D
CF BE AC.DF. quoniamigitur BA ipfz
ED ®qualis eft & parallela, erit & 4 a D
zqualis & parallela ipfi BE. eadem ra-
tione & cF ipfi BE ®qualis & parallela {
erit. utraque igitur ipflarum Ap cF
ipfi BE ®qualis et'& parallela. quz au-
tem cidem rectz line funt parallele, -
non exiftentes in eodem - plano ; & in-

o

ter
\ -
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ter fe parallelz s enint. ergo A p parallela eft iphi c¥ &b . hujus
aequalis. atque ipfay conjungunt ac DF ; & a ¢ igitur ipfi
D F zqualis eft & paraliela. & quoniam duz re&at:li'l
BC duabus DE EF squales funt, & bafis ac eft zqualis

bafi DF ; erit 4 angulus A B¢ angulo p E F qualis. Si igityr 43. primi.

duz rect linex fefe contingentes, duabus redis lineis fefe
contingentibus fint paralicle, non auteni in eodem plano ;
2quales angulos continebunt. Quod oportebat demonttrare.

PROP. XI. PROBL. . o
A dato puntoin [ublimi, ad [ubjeium planum, perpen-
dicjrem reltam lincam ducere, ? , o2 F -

Sit datum quidem pun¢tum in fublimi A, datum sutein
fubjetum planum BH. oportet % puncto a ad fubjeGtum -~
planum perpeadicularem reCtam lindam ducere. Infubjeto '+ °
plano ducatur quadam re@a’ linéa utcunque sc, & 2 pum-
¢to A ad Bc pérpendicu- A
laris agatur ¢ A D. fiquidem - - |
igritur Ap perpendicularis - .
fit etiam ad {ubjeétum pla-~ :
num ; faGum jam erit, quod
proponebatur : fin minus 5
ducatur 2 puntto pipfi B¢, _
in fubjedto plano,ad re®tos ~ " ® T D ~C -
¢ angulos DE: & ¥ puncto A ad pE perpendicularis ¢du- 5 ;r.primi.
catur AF. denique per F ducatur GH ipfi Bc parallela. ¢ 12 primi.
Quoniam Bc utg?tuc ipfarum D A DE eft ad réctos angulos,
eritd & gc ad rectos angulos‘plano Per E DD A ttanfeunth 440,
quin i;lrﬁ BC parallela eftc H; {1 autem fint dude reéte line
parallele, quarum una plano alicui fit ad rectos angulos
& reliqua ¢ eidem plano ad rectos argulos erit. quate &, 3. hojus.
GH planoper ED DA tranfeunt ad rectos ungulos eft: ac

ropterea ad omnes retas lineas, quz in-eodem plano ex-

entes ipfam contingunt, eft f perpendiculatis. contingit £3 Diffa.
autem ﬁ)fam AF-exiftens in plano per ED D a. GH 7
perpendiculariseft ad AF. & ob id aFeft icularis
ad gH: eft autem aF ad DE perpendicularis. €rgo Ak -
perpendicularis éft ‘ad utramque ipfaruta B¢ DE. fi autem
recta linea duabus rectis liness fefe contingentibus, in coms
muni fectione, ad rettos angulos infiftat, etiam plano per
ipfas ducto ad reé€tos angulosdetit. quare aF plano per
£D 6 H dutto et ad rectos angulos. planum autem per
ED GH clt TubjeCtum planum. ergo o F ad fubjeGtum pla-
num cft perpendicularis. A Eato igitur puncto fublimi A{, zd

: 3 . ub-

. ta
et o

NE® A B¢ 33.primi.
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- {Bbjetym planum,.perpendicularis rada linea ductaeft ar.
Quiod facere oportebat. .
o PB.OP. XII. PROBL.

Daty plano, & pinlo guod in ipfo datum eft, ad recZos
" angaulos ream linéam conflituerc.
. Sit. datum quidem planum fubjectum, punctum autem
quod in ipfo fit A. oportet 2 D B
puncto A fubjedo ‘plano ad oo -
rectos angulos rectam lineam . ,
conflituerc. Intelligatur-ali-
quod punétum fublime B, %
Quo ad fubjedtum plfrnum a-
« 11 huius gigur -« perpendicularis BC; o &
¢ 30 primi é:pef,A"ipﬁ Bc,.pamllcla.z : A C
gucatur. 4 D. quoniam igitur due redx linex parallele funt
.. AD ce, unaautem ipfarum Bc {ubjefto plano eft ad rectos
#8.bujus. angulos ; & reliqua ¢ oD fubje@o ‘plano ad .rectos angulos
©, erit. Dato igicur plého 2 puntto, quod.iniplo-eft datum, ad
rectos os recta_libea conftitytg. eft. - Quod facere
oportebat. | TR ,
- 'PROP./XIIL THEOR.
fD(go/pkno, & punito quod in ip)e éfF, duee refle linee
o Ad refles angulos nom gogfiuucpiuy ex cadem parte.
S eremmﬁera potdi‘ da.t’lg'..p‘lfand,v“a' pun&o ‘quOd in ipf'o eft
4 Ay dug reGtz ligee A"B‘ ¢ ad rectos angulos conftituantur
. §xmdcm-pa;te:: & dicar . o e e
lanym _per ' BA Ac,quod. . o
. .4 » ,faciet fectionem .per; A in, . ’
#3- hujus. fubjc&d plano syeftain lige- -
am. {geiRt D A E. ergo rectz
e .. Hogm. AB AC DAE in uno | ‘
ST funt plago. , & quonigm ca T .
. fubjeto planoad redtosan- D - A E
13. Diffin. gulos.efl, & ad / omnes reCtgs lineas, quee in fubjecto plana
exiftentes ipam continguit, rectos faciet angulos. contingit
agtem iplam DAE; quz eftin fubjetto plano. angulus igi-
wr cag redtus ¢ft. eadem ratione & eft BAE. ergo
angulus c A E ipfi BAE eft qualis, & in uno fimt plano,
quod fieri non poteft. Non igitur dato.plano, 3 punéto,
quod in jpfo eft, duz re¢te linex ad rectos angulos confti-

guentur.ex ¢adem parte. Quod oportebat demonftrare.
, P ) pe PROP,
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PROP. XIV. THEOR. = |
Ad que plana, eadem refa linca.cft perpendicwlaris,ea - -
* parallela funt. R e
Redta quzdam linea 4 8 ad utramque ipforum planorum,

cD kF fit perpendicularis. dico ea pla-
na parallela eﬁje). Si enim non ita fit,pro-
dudlta convenient inter fe: conveniant, -
& communem fectionem faciant rectam ¢
lineam g 1 ;. & in ipfa G H fumpto quo-
vis puncto K, jungatur A X BK. Quo-
niam igitur AR perpendicularis eft ad
EF planum; erit & perpendicularis ad
ipam Bk reCtam lineam in plano EF
produfo exiftentem. quare angulus
A BX reCtus eft. eadem ratione & BAK
eft reGtus : ideogue triangnli 4 BK-duo
anguli ABK BAK duobus rectis funt )
xquales, quod fieri non ¢ poteft. non igitur PlaS CB EF 4 17.primi.
producta inter fe convenient. -quare ¢ D EF paralicia fint

necefle eft. Ad que igitur plana, eadem recta linea” elf_ttcg:r-

pendicularis, ea parallela funt, Quod demonftrare’oportebat.

PROP. XV. THEOR.

St duc relle linex [efe tangentes duabus refiss lmels
Jele tangentibus fint pavallele, now autem in eodem
plamo; & que per ipfas tranfeunt plana parallcls
erant. o o o
Duz rettz linex fefe tangentes A B B¢, dusbus re@is li-

neis fefe tangentibus pE £F parallele finf, & non in go-

dem plano. dico plana quz per AB B€, DE EF tranfeunt, §-

producantur, inter fe non B L

convenire. f)ucaturh un~

€to Bad planum, quod per -

- DE EF tranfit perpendicu-
laris .6, quz pE.no in pun- A

- ,
‘&o 6 occurrat, & per ¢ ,
ducatur ipfi quidem ED pa- S
rallela cH; ipfi vero EF D ) 2
parallels k. itaque quoniam B perpendicularis eft ad
planum per DE EF ; & ad omnes rectas lineas qua ipfam
contingunt, & in eodem funt plano, reCtos faciet z?ulos. & 3. Diffinj
u

contingit autem ipfam utraque earum G M G K, qu funt in
. L4 codem

‘D

’
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eodem plano. rectus igitur eft uterque angulorum BGH
BGK. & quoniam B4 parallela eft ipfi ¢u, anguli B4
RGH dusbas rectis funt.s ®quales. rectus autem et BGH.
er§o & G Ba rectus erit, ideoque GB ad Ba eft i-
cularis. eadem ratione & GB eft perpendiculanis ad Bc.
cam igitur recta linea BG duabud rectis lineis BA BC fe
invicern fecaptibus ad rectos angulos infiftat ; erit’ BG etiam
ad planum per Ba Bc ductum 4 perpendicularis. atque cft
ad planum. perpE EF perpendicularis. ergo BG i-

, cularis eft ad utrumque planorum 3uaa per AB BC, DE Ef

¢ 14 hujus.

tranfeunt. Ad quz vero plana eadem recta linea eft per-
pendicularis, ea parallela, funt. parallelum igirar eft planum
per aB Bc plano per bE EF. Quare fi duz re¢tze linec fefe
tarigentés duahus rectis lineis fefe tangentibus fint parallelz,
non autém in éodém plano, & quz per ipfas tranfeunt plan
patallela erunt, Quod' demonftrare oportebat.

PROP. XVI THEOR.

. Si-dato. platks parallela ab aliguo plans Jecensur, comsms-

iwes ipfiram j&‘c‘?zb(tn parallele erunt.

.Duo. plasa. parallela a8 ¢D 2 plano aliquo EFHG fe-
cefitur ; communes autem jpforum fectiones fint EF GH.
dico £F ipfi GH parallelara efié. - Si enim non eft parallels,
productz EF GH inter fe convenient, vel ad partes F H,
vél ad partes EG. producantur prius,. . . .
utad p. H, & convenmnt in X, quoniam .. .
igitur- ERK; eft in plano A B, & omnia .
3ua: in EFx fumuntur puncta in eo-

em plano erunt : unumautem puncto-
rum que fumt in £Fx, eft ipfum x

Ktum. ergo K eft in plano, aB. ea-
dem- ratiose & x eft in € p plano. ergo
plama A B cD produtz inter fe conve-
nient. non conveaiung autem, cum pa- |
rallcla pongntur. nom igitur EF GH A\
retg hnce produdte comvenient ad E\l G\
partes F H. fimiliter demonftrabimus ne-
que ad' partes E G convenire, fi produgantur. que autem
meutra €x parte conveniunt e funt. ergo EF iph
GH eft panallela. Si igitur duo plana parallela ab aliquo
plane fecentur, communes ipforum feétiones parallel® erunt.
Quod desoonftrare oportebat.

PROP.
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PROP. XVIIL. THEOR.

Si duce refl linew a parallelis fecentur planis, in eaf*
dem proportiones [ecabuntar. :

Dux reftx linez A B cD 2 parallelis planis ¢H xL MN

entur in pun@is 4 E B ¢ F D. dicout AE redta linea ad
Iplames, itaefle cF ad Fp. Jungantur __ _H
enim ac BD:AD: &occurrat A pla- LA c_\
NokxL inpundtox : & EX XF jungan- G
tur. Quontam igitur duo fplana parallela
KL MN 2 plano EBDX fecantur, com- : v
munes ipforum fectiones Ex BD paral- -
lelze « funt. eadem ratiome quoniam duo / ExY .
Flana parallela GH KL 3 plano AXFc K «16.hujas.
ecantur, communes ipforum fetiones

Ac Fx funt parallele. & quoniam uni ' N
laterum trianguli ABD, videlicet ipfi [ o \
BD parallela ductaeitEx, ut AE2dE B,

ita serit Ax ad xD. rurfus quoniam uni M '
laterum trianguli A Dc, nempe dpfi ac perallela du@a efté 2 fexii. - o
XF, erit ut Ax ad XxD?5, ita cF ad FD. oftenfum autem

eft ur ax ad xp, ita efle AE ad EB. ut ifitur AE ad

EB, itneftccF ad ¥ p. Quare fi duz recte linexe 2 paral-¢ 1 quinei.
lelis fecentur planis, in eafdem proportiones fecabuntur,

Quod demanftrare oportebat.

PROP. XVIIL THEOR.

i refta linea plano alcai fit ad reflos angus, &
omnia gt per ipfam tranfeunt plana eidem plano
\ ad reclos angmos erunt. L

- Re&a linea quaedam A B fubjecto plano fit ad se&os an-
Fu]os. dico & ‘omnia plama qua per ipfam A B tranfeunt,
ubje&to plano ad retos an- D G A H
gulos effe. Producatur enim
" per oB planum DE, firque .
plani DE, & fubjecti plani
communis fe&io ce: &
fumatur in ¢ E quodvis pun~
GumF; Aquo ipfi cE o ]
recos mgu?ov,in DE planq, c ¥ B E
ducatur F 6. quoniam igitur A B ad fubjectum planum eft
perpendicularis ; 8 ad omnes rectas lineas, que ipfam con-
tingunt & in eodem funt plano perpendicularis 4 erit. quare 43 Difie;
etiam
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* etiam ad cE eft perpendicularis. lus igitur A BF rectus
elt:fed & cFB eft reCtus. ergoaggsu parallela eft ipfi Fo.
. eftautem asfubjedto pla< I & 4" D
10 ad rectos angulos. & 6 '
.. . igitur eidem plano ad retos
¢8.hujus. apeylos s erit. at planum
' ad planum rectum eft,quan-
do communi planorum fe-
¢ioni ad rectos angulos
¢4 Difin. dultz re¢tz linez in uno F v r5)
hujus.  planorum, reliquc;églnno ad rectos angulos . fint: at com-
muni planorum fectioni cE in uno plano pE ad-reltos an-
gulos duca Fa, oftenfa eft fubjeo plano ad rectos efle
angulos. ergo planum pE rectum eft ad fubjetum planum.
fimiliter demonftrabuntur & omnia quz per a B tranfeunt
plana fubjecto plano re@a efle. Siigitur recta linea plano
alicui fit ad re€tos angulos, & omnia qua per ipfam tranfeunt
plana eidem plano ad rectos angulos erunt. Quod oportebat
demonttrare.

PROP. XIX. THEOR.
" Si duo plana [¢ invicem [ecantia plamo alicui fint ad
reilos angslos, (o commaunis ipforum [eitio eidem
Plano ad recios angalos erit. .

Duo pland fe invicem fecantia a3 Bc fubjecto etglzno
fint ad re¢tos angulos : communis autem ipforum fettio fit
~ BD. dico BD fubjcto plano ad rectas angulos effe. Non
enim, fed fi fieti poteft ; non fit 8D ad
rectos ané,gulos fubjecto plano: & 2 B
puncto b ducatur in plano quidem a8,
ipli AD rete linex ad rectos angulos
DE: i plano autem BcC ducatur ipfi
¢ D ad re¢tos angulos DF. Et quoniam
planum a B ad fubjectum planum re€tum
eft, & communi ipfarum fectioni AD
ad rectos angulos jn plano a B duGta eft
# ¢ Diffin. pE, erit *DE ad &bje&um‘ planum per-
pendicularis. fimiliter oftendemus € b ®
. perpendicularem eff¢ ad fubjeGtum pla- A -C
num. quare ab eodem puncto Miub-
jecto plano duz rectz linex ad rectos angules conftitute
6 13 hujns. fUNt €x eadem parte, quod -fieri non+ poteft. non igitur
fubjecto plano 2 puncto » ad rectos angulos conftituentur
aliz recte linex, preter ipfam p B, communem planorum
: AB BC
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A B-BC fetionem. quare D B fubjeto plano eft perpendicu- .
laris. Ergo fi duo plama fe invicem fecantia plano alicui
finrad rectos angulos, & communis ipforum fectio eidem
Plano ad rectos angulos erit. Quod oportebat demonftrare.

PROP. XX. THEOR.

Si folidus angulus tribus angulis planis contmeatur,
duo quiliber religuo magores funt , quomvdocungue
Jumpt:. . o
Solidu#ngulus ad A tribus angulis planis BAC CAD DAB
contineatur. dico angulorum BAC CAD DA B duos quol-
libet reliquo majores efle, quomodocunque fumptos. Si
enim BAC CAD DAB an- . A
guli inter {c =quales fint,
peripicuum eft dues quolfli-
bet reliquo majores efle,
?umodmunque fumptos. .
in minus, fit major BAC.
& ad retam lineam A 8, &
. ad pun&um in ipfa a, con- . ‘
ftituatur « angulo DA B, in plano per Ba ac tranfeunte, 423.primi.
~gequalis angulus BAE ; ponaturque ipfi A p ®qualis AE; & '
per Edudta BE cfecet rectas lineas AB Ac inpunétis & c, 8o
DB DC jungantur. itaque quoniam b A eft equalis A E, com-
rmunis autem A Byedue DA A B @quales funt duabus AE A B;
& angulus D A B sequalis eft 0 BAE. bafis igitur DB bafi
BE elt 4zequalis. & quoniam du® DB Dc ipfa BC MAJores s 4 primi.
funt, quarum b B %qualis oftenfa eft ipfi BE ; erit reliqua
D¢ quam reliqua Ec major. qudd cum D A ffit ®qualis A E,
communis autem Ac & bafis ¢ major bafi E c; erit an- cag primi.
gulus p A ¢ angulo £ 4 c. mejor.fed ex conftrutionec eft Da B
an%ulus w=qualis ipfi BAE. quare DA B DA c anguli, an-
gulo BAc majores funt. fimiliter demonftrabimus, & fi duo
uilibet alii fumantur, eos reliqguo efle majores. Si igitur
lidus angulus tribusangnlis ﬁanis contineatur ; duo qui-
libet reliquo majores funt, quomodocunque fumpti.
demonftrare oportebat. : '

PROP: XXI. THEOR.

Ompnis [olidus angulus, minoribus quam quatuor re?is
angalis planis coutinetur.

- Sit folidus angulus ad a, planis angulis BAC cAD DA
. con-
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«contentus. dico angulos BAC cAD DA B quatuor reftis
efle minores. Sumantur enim in upaquaque ipfarum AB_ A C
AD quevis pun&a B ¢ b, & BC CD DB jungantur. Quo-
niam igitur {olidus angulusad A
B, tribus angulis planis con-
. tinetur CBA ABD CBD,duo
420. hujus, qujlibet reliquo majores<funt.
: an%uli igitur cBA ABD, an-
gulo cBD funt majores. ea-
dem ratione, & anguli qui-
demBcA a cD, majores funt B : :
angulo Bc D ; anguli veroc DA A DB majores angulo cp B,
quare fex anguli cBA ABD BCA ACD ADC ADB tribus
angulis cBD B¢cD c DB funt majores. {ed tres angulicBD
BDC DCB funt 6 zquales duobus retis. fex igitur anguli
"CBA ABD BCA ACD ADC ADB duobus rectis majores
funt. quod cum fingulorum triangulorum ABC ACD ADB
tres angulj {int zquales duobus reftis, erunt trium triangu-
lorum novem anguli cBA ACB BAC ACD DAC CDA A~
DB DEA BAD zquales fex réQtis. quorum fex anguli
ABCBCA ACD CDA ADB DBA duobus rectis funt ma-
- jores. rekiquiigitur BAc cAD D AB tres anguli, qui folidum
continent angulum, quatuor rectis minores erunt. Quare
ohnnis folidus angulus, minoribus quam quatuor rectis an-
gulis planis contmetur. Quod oportebat demonttrare.
. s - t :

[ R [ ]
- PROP. XXIL 'THEOR."
St fint tres anguli plani, quorum duo religuo fint ma-
. jores'y quomodocanque [umpti , contincant . autens
ipfos relta linew wquales ifieri potefl, st ex iis quee
-¥ellas equales confungunt, triangulum conflituatar. -

#32.primi,

- Sint dati tres'anguli plani A 3¢ DEF 6HK, quorum duo

reliquo fint majores, quomodeocunque: fampti : contineant

autem ipfos equales recte lintz 4 B BC'DE EF GH HK, &

AC DF GK jungantur, dico feri poffe ut ex equalibus ipfis

AC DF GK triangulum conftituatur : hoc eft duas reliqua

. . Mmajores efle quomodocunque fumptas. Si igitur anguli ad
“¢+pumi ad B E H fint@quales, & Ac DF Gk wquales # erunt, &
due reliqui majores. fin minus, fint inequales anguli ad

B ¥. H, & major fit an[%ulus ad B utrovis iplorum qui funt

by primi 2d £ H. major igitur eft & ¢ reCta linea a ¢ utravis ipfrum
DF GK. & manifeftum eft ipfam Ac und cum altera ipfa-

rum DF GK, feliqua efle majotem. dico & DF 6K ipfa ac

, : majores
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majores effe. conflituatur < ad rectam lineam a B, & ad pun- ¢ 23-primi.
¢tum in ea B, angulo G¢HK zqualis angulus ABL, & uni
.B E

A ¥ ¢ D F G X
ipfarum A3 Bc DE EF GH HK ponatur @®qualis 5L, &

AL cL jungantur. Quoniam igitur due a3 BL duabus GH

HK =zquales {unt, altera alteri, & angulos zquales conti-

nent ; erit bafis aL bafi ¢k ®qualis. & quoniam anguli

ad E H, ax}lgulo A Bc majores funt, quorum angulus GHK eft
@equalis ipfi A BL ; erit reliquus qui ad E, angulo L3c ma-

jor. quod cum duz LB BC duabus DE EF wquales funt,

altexg alteri ; & angulus DEF angulo LBc major; bafispF

bafi Lc major sent. oftenfa elt autem Gk 2qualis AL. 4,4 prini.
ergo DF GK ipfis AL Lc funt majores ; fed AL Lc ma- :
jores funt ipfa A c. multoigitur DF GK, ipfa Ac majores

erunt. quare reCtarum linearum Ac DF CK duz reliqua
majores funt quomodocunque fumptz ; ac prolpterea fieri
poteft-ut ex zqualibus ipfisac DF Gk triangulum confti-

tuatur. Quod oportebat demonttrare.

. PROP. XXIII. PROBL.
Ex tribus angulis planis, quorum duo religno fint ma-
Jores, quomodocungse [umpt:, folidum angulum con-
- Sftucre. oporter astem ires angulos quatuor vellis
efSe manores. . ‘

Sint dati tres anguli plani ABC DEF GHK, quorum duo
reliquo fint majores, quomodocunque fumpti, qﬁ.utque tres

AYAYA

anguli quatuor retis minores. oportet ex aqualibus ipfis
ABC DEF GHK folidum angulum contituere. abicindantur
quales AB BC DE EF GH HK ; & AC DF GK Jungan‘tim.

' eri

N
t .
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fieri igitur poteft ut ex qualibus ipfis Ac DF ¢k confti-
tuatur » triangulum. ltaque » conftituatur L M N, taut A C
quidem fit ®qualis LM, DF vero ipliM N : & praterea GK
ipfiL N, & circa LMN triangulum circulus LM N < deferi-
batur : fumaturque ipfius centrum x, quod vel erit in-
tra triangulum LM N, vel in 'yno ejus ldtere , vel extra.
Sit primo imtra: & Lx MX Nx jungantur. dico A%
majorem effe ipfa L x.

fi enim non ita fit, vel

AB erit gqualis Lx,

vel ea minor. fit pri-

mo .zqualis. quoni-

am igitur AB eft -

qualis L X, atque eft

aB ipfi Bc =qualis;

erit LX =qualis BC, ,
eft autem L X ®qualis M~
x M. dux igitur A B BC duabus L x XM zquales funt, al-
tera alteri ; & Ac bafis bafi LM =qualis ponitur. . quare
4 angulus A8 ¢ angulo L. xM eft zqualis : ‘eadem ratione &
angulus quidem DEF eft ®qualis angulo Mx N, angulus.
vero GHK angulo NX L. tres igitur anguli ABC DEF GHK
tribus L XM M XN NXL zquales funt. fed tres LXM MXN
N X L quatuor rectis funt ¢ aquales. ergo & tres ABC DEF
GHK zquales erunt quatuor rectis. atqui ponuntur quatuor
rectis minores, quod elt abfurdum. non igitur AB ipfi Lx
eft zqualis. dico praterea neque a B minorem efle ipfa Lx
fi enim fieri potett, fit minor, & ponatur ipfi quidem aB
zqualis X 0, ipfi vero Bc qualisx P, & 0P jungatur. quo-
niam igitur a B eft 2qualis Bc, & x o0 ipfi xP =qualis erit.
ergo & reliqua oL relique PM eft ®qualis ; ac propterea
LM parallelafeft ipli oP; & Lmx uiangulum triangulo
oPX zquiengulum. eft ¢ igitur vt xL ad LM, it xo ad
oP; & permutando ut Lx 2ad Xo, ita LM ad o P. major’
autem eit LX, quam X 0. ergo & LM quam oP eft major.
fedL M pofita eft zqualis A c. & Ac igitur quam oP ma-
jor erit. itaque quoniam duz rectx linex aB 8c duabus
ox xP wquales funt, & bafis o c major bafi o P erit # an-
gulus ABc angulo ox? major. fimiliter demonftrabimus
& DEF angulum majorem effé angulo Mx N, & angulum
G HK angulo NXL. tresigitur anguli ABC DEF GHK tri-
bus LXM MXN NXL funt majores. at anguli ABc DEF
G HK quatuor rectis minores ponuntur. multo igitur anguli
LXM MXN NXL minores erunt quatuor rectis. fed.& s -
quales. quod eft abfurdum. non igitur A 8 minor eft, quam
, LX.
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L X. oftenfum autem eft neque efle 2qualem. ergo majt;r fir
necefle eft. conftituatur k2 pun&tox circuli L MN plano ad & 12. hujus.

.

- rectosangulos XR. & exceflui quo quadratum ex aB fu-

DL A

perat quadratum ex LX, ponatur zquale quadratum quod

fitex RX, & RL RM RN jungamtur. quoniam igitur RX.
perpendicularis eft ad planum LMN circuli, & ad unam-
quamgque iparum LX MX NX erit/ perpendicularis. & ¢3. diffia.
qQuoniam L X eft zqualis XM, communis autem & ad rectos =
angulos XR, erit bafis LR @qual's »bafi R M. eadem ratione ™ 4 primi.
& RN utrique ipfarum RL RM eft wqualis. tres igitur

recte linex RL RM RN inter fe zquales funt. & quoniam
quadratum xR ponitur quale exceflui, quo quadratum ex

A B fuperat quadratum €xLX ; erit quadratumex AB qua-
quadratis ex LX XR ®quale. quadratis autem exL X XR

zquale eft » quadratum ex RL ; rectus enim angulus eft 5 47.primi.
L X R. ergo quadratum €x A B quadrato ex RL zquale erit ;
idc:aue aB ipfirL eft ®qualis. fed ipfi quidem A B zqua-

lis eft unaquzque ipfarum BC DE EF GH HK: ipfi vero

R L =zqualis utraque fpfarum RM RN. unaquzque igitur
ipfarum AB BC DE EF GH HK unicuique ipiarum RL RM

R N eft ®qualis. quod cum duz LR RM duabus AB BC
zquales fint, & bafis LM ponatur zqualis bafi ac: erit

o angulus LR M 2qualis angulo A Bc. eadem ratione & an-, g primi.
gulus quidem M RN angulo DEF, angulus autem LRN an-
guloGHK eft ®qualis. ex tribus igitur angulis planis L R M

MRN LRN, qui xquales funt tribisdatisaABc DEF GHK

folidus angulus conftitutus eft ad Rr. '.

Sed fit centrum circuli in uno laterum trianguli, vide-
licet in M N, quod fitx, & x L jungatur. dico rurlus A s
majorem efleipfa L x. ‘
fi enim non 1ita fir,
vel a B eft zqualis L-
X vel ipfa minor. fic
primo mqualis. duz
gitur AB BC, hoc -
elt DE EF duabus Mx - A
XL, hodPft ipfi Mn. M X
zquales funt. fed MN
ponitur qualis DF.
ergo DE EF ipfi DF funt xquales. quod fieri non p poteft p,o,primj.
" non'igitur A B eft zqualis L x. {imiliter neque minor. multo
enim magis id quod fieri non poteft fequeretur. ergo aB
ipfa Lx major eft. & fumiliter 1 exceflui quo quadratum ex
a5 fuperat quadratum ex LX zquale ponatur quadritum

.o » .

€X

R
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ex RX, & ipfa rx circuli plano ad reftos angulos. com-
ftituatur, fier problema. » o ,
Sed fit centrum circuli extra trian%ulum LMN, quod fitx,
& LX MX NX jungantur. dico & f{ic A B ipfa L X majorem

.efle. Sienim nonita fit, vel xqualis eft, vel minor. {it pri-
mo =zqualis. ergo dux aB Bc duabus Mx XL mquales
funt, altera alteri; & bafis A c eft zqualis bafi ML. angu-
lus igitur A Bc zqualis eft angulo M xL. eadem ratione &

G HK angulus i- »

POLXN eft = E
qualis ; ac pro-
pterea totus M-
x N zqualis du-
obus ABC GHK.
fed & anguli - N
ABC GHK an- A C D r G K
gulo DEF majores funt. & angulus igitur MXN iplo
D EF eft major. at quo- ' .
npiam duz DE EF du-

R
abus M 8}2{ m ®quales X
funt , s DF %-
qualis bafi MmN, erit /A’\
MX N angulus angulo Y, N
DEF zqualis. often- .
fus autem eft major, Y
quod eft abfurdum.
non igitur A B eft - '

qualis LX: deinceps vero oftendemus neque minorem efle.
quare major neceflario erit. & fi rurfus circuli plano ad
reCtos angulos conftituamus xR, & ipfam zqualem po-
namus lateri quadrati ejus, quo quadratum ex a B fuperat
quadratum ex L X, probiema conttituetur. dico vero neque
minorem efle AB 1pfa LX. fi enim fieri poteft, fit minor;
8cipfi quidem A B =qualis ponatur X o, ipfi vero B¢ 2qua-
lisxp, & oP jungatur. quoniam L '

igitur B ipfi Bc eft ®qualis, erit -
SN
S

x0 2qualis X P. ergo & reliqua oL

reliquze PM =qualis. parallela igi- Seam=
tur geft LM ipfip o, gc)atriangulum '
LMX triangulo Px 0 squiangulum.
quare r ut XL ad LM, itaxoad o p:
& permutando utLxad x o, ita LM
ad o P. major autem eft L X quam
X 0. ergo LM quam oP eft major.

fed LM eft =qualis Ac. & ac igitur quam oP major e

ne
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rit. itaque quoniam dux AB Bc dusbus oX XP f{unt
sequales altera alteri ; & bafis a c majot eft bafi or; erit ,
Jangulus aBc angulo oxP major. fimiliter & fi XR fu-fogprimi.
matur qualis utrivis ipfarum xo xp, & jungatur oR,

oftendemus angulum GHk angulo oXR majorem. confhi~

tuatur ad re¢tam lineam L X, & punctum in ipfa x angulo

- Quidem A BC =qualis angulus Lxs, angulo autem GHK

- zequalis Lx T, & ponaturutrajue xs X T ipfi 0x zqualis :

jungaturque os oT sT. & quoniam duz aB Bc dusbus

O X Xs zquales funt, & angulus A Bc ®qualis angulo o x4,
erit bafis Ac, hoc eft LM, bafi os zqualis. eadem ratione,
& LN eft zqualis ipfioT. quod cum duz ML LN duabus
o5 orT fint #quales, & angulus ML N major angulo soT;
erit & bafis MmN bafi sT major. fed MN eft zqualis DF.

~ ergo& DF quam sT major erit. quoniam igitur duz DE
EF duabus sx x T ®zquales funt, & bafis DF major bafi

~ sT; eritangulus DEF angulo sXT major. @qualis autem
eft angulus sxT angulis ABC GHK. ergo DEF us

angulis ABc ¢ HK major eft : fed & minor. Quod fierl non
poteft. Quod demonitrare oportebat.

PROP. XXIV. THEOR.

- St folidum parallelis planis contineatur, oppofita ipﬁa.r
. plana, & «cqualia, & parallelogramma erunt.

 Solidum enim cpcH parallelis planis Ac GF BG CE
FB AE contineatur. dico oppofita ejus plana, & =qualia,
& parallelogramma effe. Quoniam enim duo plana paral-
lela BG CE, 2 plano A c fecantur, communes ipiorum fecti-

ones « parallelee funt < ergo a B ipli cp eft parallela. rurfus
quoniam duo plana par:.ﬁela. B H-

BF AEfecanturi plano ac, A //G

177

communes ipforum fectiones .
parallele » funt : parallela igi- # 16.hujus.
tureft aAp ipfi Bc. oftenfa ol
autem eft & Al;l llela F
cp. ergo Ac panallelogram- .
mum git. ﬁmglaiter degmon- D B
ftrabimus, & unumquodque ipforum CE FG GB BF AE
mum efle. jungantur A4 DF. & quoniam pa-
rallela eft A8 quidem ipfi pc; BH vero ipfi CF, erunt
AB BH fefe tangentes, duabus Dc cF fefe tangenribus pa~
rallelz, & non in eodem plano : quare mquales 6:mg1.50s; 1o. hujus.

continebunt. angulus igitur ABH angulopcF eft 2qualis. o
Etquoniam duz aB BH duabus bc cF @quales e funt, & © 34-prims
: M

angulus
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d4primi. angulus A BH xqualis angulo Dcw, erit 4 bafis An bafi pr |
equalis : 8& A BH triangulum quale triangulo D cF. quod

¢41 primi. cum ipfius quidem A BH tri i,duplum¢fit BG paralie-
' logrammum : ipfius vero pDcF trianguli, duplum parallelo-
mmum CE : erit 86 parallelogrammum xquale paralle-

E:g‘\ra.mmo ck. fimiliter demonttrabimus & ac parallelo-
grammum parallelogrammo cr, & parallelogrammum Az
.famllelogrammon zquale effe.  Siigitur folidum  paralie

is planis contineatur, oppofita ipfius plana, & »qualia, &

lelogramma sunt. Quod oportebat demonitrare.

Cor. Ex jam demonttratis conftat, fi folidum parallelis
contineatur planis, oppofita ipfius plana, & zqualia effe, &
fimilia, quipre ?uae & fingulos angulos zquales, & cira
®quales angulos latera proportionalia habeant. -

PROP. XXV. THEOR.

Si fokidwmn parallelcpipedumn plano fecetur appofitis
planis parallelo, erit ut bafis ad bafim, ita folidum
ad foliaums. S :
Solidum enim parallelepipedum aBcp plano YE fece-

tur,oppofitis planis R o DH parallelo. dico ut EF ® a bafis ad
m EHCF, ita efle AB Fy folrdum ad folidum EeG c b,

Producatur enim aH ex utraque parte,. & ponantur ipf
: = . B G . i .
Y 4 ) AT

X k | A IEH| MIN

P * 1 3 ~N
F C X S
- quidem EH =xquales quotcunque HM MN; ipfi vero As
zquales quotcunquec AK KL, & compleantur parallelo-
gramma Lo K® HX Ms, & folidaLP KR HQ MT. Quo-

. niam igitur 2quales inter fe funt LK KA AE re@tz lineze;

a1 fexii. crunt & paralielogramma Lo K® ar inter fe « 2qualia: item-
que zqualia inter fe parallelogramma x 2 x B A6, & adbuc
b14.huus. parallelogramma L¥ kP AR ifiter fe ¢ zqualia; oppofira
enim funt. eadem ratione & parallelogramma £c Hx Ms

®qualia inter fe {funt ; itemque parallelogramma HG H1 kN

inter fe zqualia: & infuper parallelogramma pH M3 N T.

tria igitur plana {olidorum LP kR AY tribus planis zqualia

funt : fed tria tribus oppofitis funt 2qualia. ergo tria dolida

Lp
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LP KR Ay inter {e zqualiacerunt. eadem ratione & trig < 1o Diffia.
folida D HQ MT funt zqualia inter fe. quotuplex igirur buios
eft bafis L F ipfius A F bafis, totuplex eft & L ¥ folidum {olidi

AY. eadem ratione quotuplex eft NF bafis ipfius bafis HF,
totuplex eft & folidum Ny ipfius ED folidi: 8 fi bafisLF

eft @qualis bafi NF, & folidum Ly folido Ny zquale erit ;

& fi bafis LF fuperat NF bafim, & Ly folidumNyY fuper-

abit; & fi minor, minus. quatuor igitur magnitudinibns ex~
#tentibus, duabus {cilicet bafibus AF¥ FH, & duobus folidis

Ay ED;fumpta funt =que multiplicia, bafis quidegxaﬁ:: F, &

Ay folidi, videlicer bafis LF, & {folidum L y: Dafis vero

HF, &ED folidi, nempe bafis N F, & folidum N v. & de-
monftratum eft fi bafis L ¥ fuperat bafim NF, & L v foli-

dum folidum N v fuperare; & {1 zqualis =quale; & fi minor .
minus. eft igitur 4 ut A F bafis ad bafim FH, ita oy folidum4 6. Diffic.
ad folidum £ p. Quare fi folidum parallelepipedum plano fe- "***
cetur, oppofitis planis paraliclo ; erit ut bafis ad bafim, ita
{foliduny ad folidum. Quod oportebat demonttrare.

PROP. XXVI. PROBL.

Ad datam reltam lincam, & ad datum in ipfa pun-
&um dato angalo folido aqualem folidum angulum
conflitacre. .
Sit dafa quidem recta linea aB, datum autem in ipfa

punétum a, & datus folidus angulusad b qui EDC EDF

FDc angulis planis continetur. oportet ad datam reGam

lineam A B, & ad datum in ipfa punctum a, dato angulo

folido ad p zqualem foli- ‘

A : SV ]
dum angulum vonftituere. :
Sumatur in linea D ¥ quod-
vis puntum F, 3 quo ad o
planum perEp pc tranfi- p E
ens ducatur 4 perpendicu- L € 411hujus
laris FG, & plano in pun- Y

F

&o G occ?rrat; jungatur-
que DG, & ad retam lineam a3, & ad datum in i
punctum A, angulo quidem EDc ®qualis angulus ¢ confti-
suatur BA L 5 angulo autem E D G conftituatur zqualis BAK.
deinde ipfi DG ponatur zqualis Ak, & 2 puncto x plan .
per BAL ad rectos angulos ¢ erigatur K ; ponaturque ipfi ¢ 1+-bei-
GF ®qualis x H; & Ha jungatur. dico angulum folidum ad
A qui angulis BAL BAH HAL continetur, #qualem efles
folido sngulo ad b, angulis EDC EDF FDG goutento. {u-
: Ma mantur

§23.primi.
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mantur enim xzquales rectze line A 8 DE, & jungantur HE
KB FE GE. quoniam igitur FG perpendicularis eft ad fub-
jectum planum , & ad omnes reétas lineas quz ipfam con-
tingunt, funtque in {ubjeCto plano, re&os faciet ¢ angulos.
uterque igitur angulorum F6D FGE rectus eft. eadem ra-
tione, & uterque ipforum HKA HKB eft reGtus. & quo-
niam duz xA aB duabus 0

A
6D DE %quales funt altera :
alteri, & angtlos =quales
continent; erit «bafis BK ‘
. bafi EG zqualis. eft autem B L E
& KH mqe%taﬁs GF, atque c
los rectos continent.
angu ¥ Y .

#qualis «igitur & HB ipfi ‘

FE. rurfus quoniam duz ax kH duabus DG G F zequale
funt, & retos continent angulos; erit bafis A bafi pr
zqualis : eftque A B ®qualis pE. duz igitur HA A B dm-
bus ¥D DE {unt zquales ; & bafis HB eft 2qualis bafi FE
ergo angulus f BAH angulo EDF =qualis erit. eadem ra-
tione, & angulus HAL angulo Fnc eft 2qualis, quando-
quidem f{i affumamus zquales AL Dc, & jungamus KL HL
G C FC, quoniam totus BAL eft zqualis toti Ebc, quorum
B4&K ipfi EDG ponatur ®qualis ; erit reliquus XA L z=qua-

" lis reliquo 6Dc. & quoniam duz kA AL duabuseD DC

xquales funt, & angulos =quales continent ; bafis kL baft
G C ®qualis erit. eft autem & xH @qualis 6 7. duz igitr
LK KH, duabus cG eF funt mquales ; angulofque  rectos
continent : ergo bafis HL zqualis eft bafi Fc. rurfus quo-
niam duz H4 AL,duabus FD D c 22quales funt, & bafis KL
squalis bafi F c; erit angulus H A L zqualis anguloFpc. at-
que eft angulus BAL o ED.c ®qualis. Addatam igi-
tur rectam lineam, & ad datum- in ipfa punétum, dato an-
gzlaoé'olido @qualis angulus folidus conititutus eft. Quod
oportebat. :

PROP. XXVII.'PRQBL. - ,

Ad datam reftam lineam dato folide pardﬁé?e/oipedo S

mile, & fimiliter pofitum folidum parallelepipedum
defcribere.

-Sit recta quidem linea A B ; datum vero folidum parallele-
um ¢ . oportet ad datam rectam lineam 4 B dato folido

i
‘}];alpr:geli o ¢cp fimile, & fimiliter pofitum folidum paral-
elepi

um defcribere.  Conftituatur ad reGam lineama :c’
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& ad datum in ipfa punctum A angulo folidoad c aqua-
lis « angulus, quiangulis BAH HAK KAB contineatur, ita 4 16. hujus.
ut angulus quidem BAH @qualis fit angulo EcF, angulus
Zgro BAK angulo EcG, & L,

dhuc angulus Ha Kk angulo, R
GecF, &Mmttutecad cg, ‘ D
ita BA ad Ak, ut autem ' F_ TN

Gcad cF, ita kA ad AH.
ergo .ex zquali ut Ec ad K Gl—
CF, iaent BA ad AH. \

ctompleatur parallelogram- A B C E
-mum BH, & AL folidum. quoniam igitur eft ut Ec ad
CG, ita B A ad .4 k, nempe, circa zquales angulos EcG BAK
latera funt proportionalia; erit’ parallelogrammum kB pa-
rallelogrammo GE fimile. eadem quoque ratione paralle-
logrammum x # fimile eft parallelogrammo G ¥, & paralle-
logrammum uB parallelogrammo FE. tria igitur parallelo-
framma folidi aL tribus paralielogrammis folidi ¢ b fimi-
ia funt: fed tria tribus oppofitis {unt ¢ zqualia, & fimilia. ¢ Cor 24,
- ergo totum AL folidum toti folido ¢ b fimile erit. Ad datam hujus.
igitur re¢tam lineam a B dato folido parallelepipedo c b fi-
mile, & fimiliter pofitum folidum lelepipedum AL de-
fcriptum €ft. Quod facere oportebat. :
\

. PROP. XXVIIIL. THEOR. ‘
S folidum parallelepipedum plamo [ecetur per diago-

nales oppofitorum pitemmrri ab 1pfo plano bifariam

Jecabitar. : o

Solidum enim parallelepipedum a® plano c DEF fecetur
diagonales opg:ﬁutoruexﬁ anorum,viddiccr cF DE. dico
olidum Anaplanocnsrbigriszeati. ' Y
oniam enim @quale seft cc F trian- a 34.primijy
gulum triangulo ¢ BF, triangulum vero € :
ADEtrianguloDE H; et autem & ca G4
parallelogrammum parallelogrammo BE )
uale 4, oppofitum enim eft ; & paral- b 24 hojus.
lelogrammum ¢ E ®quale parallelogram-
mo C H ;- erit prifina contentum duobus
triangulis CGF ADE, & tribus paralle- |B/ ==
Jogrammis ¢ E Ac CE 2quale prifimati,
quod continetur duobus triangulis cFs A E
DEH, & tribus parallelogrammis ¢ i '

BE CE; etenim mqualibus planis, & C
numeng ,& nugmnﬁmc ine continentur. €rgo totum A B gﬂir
: M3 ° um

b 12 fexii.
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dum?y plano cpEF bifariam fecatur. Quod demonftrare
oportebat. : -

‘PROP. XXIX. THEOR.

Sohida parallelepipeda que in cadem funt bafi, & ea:
- dem altitadine, quorum flantes [unt in cifdem rellis
. lincis, inter fe funt equalia. . .

Sint ehim in eadem bafi 4B folida parallelepipeda cM
CN, eadem altitudine, quorum ftantes AF AG LM LN _cD
CE BH BK fint in cifdem rectis lineis FN DE. dico foli-
dum cM folido cNxquale D E M.
effe. Quoniam enim paralle- )
logrammum eft utrumque
iplorumcH CcK; erit CB,
, 434 -primi. utrique ip/arum DH EK < z-
qualis, ergo & DH eft ®qua- €
Iis Ex. cammunis auferatyr
. . EH. reliqua igitur DE - A L
b8.primi. qualis eft relique HK. quare & ¢ DE c triangulum eft =quale
" triangulo HKB. grammum autem DG eft 2quale
para elogtrammo HN. eadem ratione & AFG triangulum
®quale.eft triangulo LMN. eft autem parallelogrammum
¢34 hojus.c F parallelogrammo < 3M, & parallelogrammum cG pa-
rallelogrammo BN 2quale : oppofita enim funt. ergo &
g;i{ma contentum duQbt

us triangulis'AF 6 DEC, & tribus
rallelogrammis Ap po” ¢c eft equale prifmati, quod
-duobus triangulis LMN HBX, & tribus parallelogrammis
BM NH BN continetur. commune apponatur folidum, cu-
jus bafis quidem parallelogrammum a B, o Yo‘ﬁtum autem
;p’ﬁ GEHM. ergototum cM folidum parallelepipedum toti
olido elepipedo ¢ N eft ziuale. Solida igitur paralle-
Iepipeda qua in eadem funt bafi, & eadem altitudine, -
quorum ftantes funt in eifdem rectis lineis, ‘inter fe funt -
qgualia. Quod demoriftrare’ oportebar. " - o

.' ' PROP. XXX. THEOR, '

Svlida parellelepipeds quz in cadems funt bafi, & ear
dem altitudime, quorem flantes non funt 16 cifdem
Yeltis lineis, mnter fé funt wqualia. s

. Sintin eadem bafi A5 folida paralleleéipeda‘ cMCN &

eadem altitudine, quorutn ftantes AF AG LM LN CD GE

o Ny L BH

7/
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BH B non fmt in eifdem rectis lineis. dico folidum cMm
folido cN ®quale efie. producantur enim NK DH, & GE
F M, conveniant- *

“qque inter {e pun- o - ' KNR L
_CtisR x; & ad- G ; . \ NENP
huc producantur IV D
FMGE ad o P :
pundta: & ax
L O CP BR jun-
gantur, {olidum

cM, cujus bafis

; L :

quidem ACBL \
-paralielogrammi, - w ‘ N
oppofiumautern . . . A= —c
ipi FpHM eft . ‘ )

« zquale folido co, cujus bafis paralielogrammum a ¢ BL 3 t9-bujus.
-& ei oppofitum XPRO, in eadem enim funt bafi axBL, & - '
‘iplorum ftantes' AF AX LM LO CD CP BH BR-funtin
eildem rectis lineis Fo DR. fed falidum co, cufas bafis
qujdem parallelogrammum 4 ¢ BL, oppofituni autem ipfi
xPRO eft s zquale folido c N, cujus bafis AcBL pirallelo-

rammum, & ‘ipfi oppofitum GEKN. etenim n eadem
unt bafi Acsr;, & ¢orum ftantes AG AX CE CP LN'LO
BK BR funt in eifdem rectis lineis 6 P NR. quare & cMm
folidum folide- ¢~ =zquale erit. Solida ai.Fimr parrallelepi-
geda quz in eadem funt bafi, & eadem altitudine, quorum

antes non funt in eifdem re@is lineis, inter fe funt qudlia.
Quod demonitrare oportebat.

" PROP.XXXL THEOR.
Solida parallekepipeda que in agualibus [ant bafibas,
- & eadem altitudine, inter [e [unt €qualia. . |
¢ .Sint in zqualibus bafibus AB cD, folida parallelepipeda
‘AR CF,'&?adem altitudine. . dico folidum aAE .fOlidg,c CF
quale effe. fint-primo ftan- ‘ D v
tes HK BE AG LM OP DF - . .

cZ rs ad reGos dfigulos
‘bafibus AB cD: angulus

suter ALB angulo CRD N
it inwequalis, 8 producatur

4pfi CR in diretum RT: o
. conftituaturque ad retam Sy ax

lineamr T, & ad punctum in i'pfan; ul?do .ALB . ®2qul-
.liséangult’ls TRY. & pon;ltlur. ipﬁjqu' em AL 2qualis ¢34 primi.
oL 4- ) RT,
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rRT, iph ‘'vero LB mqualis R Y, & ad punfum vy ipfi RT
parallela ducatur x v, compleaturque parallelogrammum
rRX, & ¢y folidum. quoniam igitur due TR R Y dusbus
AL LB zquales funt, & angulos continent eequales ; erit

rallelogrammum RX zquale & fimile pa;:ﬂelogrammo
L : & quaniam rurfus AL eft zqualis R'T, & LM ipliRrs
angulofque gquales continent, parallelogrammum R ¥ pa-
rallelogrammo a M xquale & fimile erit. eadem ratione Lk
" parailelogrammum ipfi sy ®quale eft & fimile. tria igitur
parallelogramma folidi A cribus parallelogrammis folidi
_ ©v 'zqualia & fimilia fynt. féd & tria tribus oppofita &
b4 buis s qualia funt & fimilia. totum igitur A'E folidum parallele
pipedum toti folido parallelepipedo ®y eft ®quale. produ-
‘CiMuroR XY, conveniantque inter fe in punfte 2, & per
T ipfi DQ parallela ducatur *T Q, & producantur T Q_ 01,
& conveniant in v%cog;tpleanmr u:l folida @ ¥ r1. fo ﬁiuuﬁ

igitur ¥ © cujus bafis eft R ¥ ogrammum, Oppot
¢29. bujus, autem ipfi @ T et c2quale folido ¥y, cujus bafis e:?t R¥
.parallelogrammum, & oppofitum. ipfi ¥®, in eadem enim

G R R - £ ’
10 2N ¥
. 4 IH B ) LD 'v,
1 T
’ Y Y & X

funt bafi R ¥, & eadem altitudine, & eorum ftantesr @ RrY
TQ TX sz sN ¥ T-¥®in eifldem funt reis lineis 2x z9.
fed folidum ¥ v =quale eft: folido aE. ergo & ¥ 2 fplido
AE eft ®quale. praterea quoniam parallelogrammumR yX T
eft zquale parallelogrammo @, etenim in eadem eft bafi
RT, & in eifiem parallelis R T ©@x. 8 parallelo;
RYXT parallelogrammo cp-eft @quale, quoniam & ipfi
A¥ eft zquale; parallelogrammum € T ®quale eft pari-
lelogrammo ¢ p: aliud autem eft parallelogrammum: D .
eft igitur ut ¢ b bafis 9d bafim pT, ifa @1 ad ipfam- DT.
& quoniam folidum parallelépipedum c1 fecatur plano RF
4 15 hujy, Planis oppofiris parallelo ; eritutd cp bafis ad bafim bR,
5 huj I.P R ; . N

K?i fohdun;u CF agel:i I folxdur{n. ‘eadcxln ratione quoniam Il':

idurp parallelepipedum 21 fecatur plane R ¥ oppofitis
“nis paﬁlelo, 1}:: T bafis 4ad bafim b, ita. erit fol.id%m
-frvad: vt folidum. fed ut cp bafis ad bafim T, ita bafis
2yad ipam FD. ut igitur folidum c Fad R ﬁ)‘lig}ultir:i i
- olidum




_ eft =quale folido aE. ergo & AEipfi CF®qualeerit. €5 quind. .
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Hlidum ¢ ad folidum R 1, quod cum utrumque folidorum
cF Q¥ ad folidum R1 eandem habeat proportionem, foli-
dum cF folido 2 ¥ eft zquale. folidum autem 2 ¥ oftenfum

G KX P

.//
,J/v ,‘-1."0  ~1{1>j
AT A

Sed non fint ftantes AG HR BE LM CN oP DF RS ad
angulos ipfis A B ¢ D bafibus. dico rurfus folidum A E
le effe folido cF. ducantur 7 2 pun@is K E G M P

redo?

2qua-
F N Sfi hujss,

ad fubjectum planum. perpendiculares k2 ET GY M® PX
F¥ NG s1, & plano in punétis 2 T Y ¢ x ¥ Q 1 occur-
rant, & jungantur 2T Y® Zy T® X¥ XQ Q1 ¥I1. zquale
igitur eft x® folidum folido P73 in %qualibus enim funt
bafibus xM Ps, & eadem altitudine, quorum fhantes ad
‘rectos angulos funt bafibus. fed k @ folidum folido A& eft
£ =quale : {olidum vero p1 zquale £ folido ¢ F. fi quidem ing 30. bu'us
eadem funt bafi, & eadem altitudine, quorum ftantes non
funt in ¢ifdem rectis lineis. ergo & folidum aE folido cr
zquale erit. Solida igitur elepipeda que in qualibus

Quod demonttrare oportebat. .
PROP. XXXIIL THEOR.

funt bafibus & eadem altitudine, inter {e funt ®qualia.

Solida parallelepipeda que candem habent altitudi.

nem inter fe [ant ut bafes.

- Sint folida pa.rallelep'ipegh AB CD, qtia: eandem altitu-
dinem habeant. dico inter fe effé ut bafes; hoc eft ut A
D X

bafis ad bafim cF .
ita folidum A B ad :

¢D folidum.- ap-

i - enim ad S I :
rectam lineam FG E F
parallelogrammo-
AE zquale FH,&

2 bafiFH eadem A c G

H

altitudine ipfi c D folidum parallelepipedum G k compleatur.

folidum igitur a2 folido Gk eft » xquale; in =qu

all'b}iS 431 hujus. .

€uum

;
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enim funt bafibus AE FH, & eadem altitudine. iraque quoni-
am folidum parellelepipedum’ ¢k plano D fecatur oppofitis
4:5. hujus. planis parellelo; erit utéu r bafisad bafim Fc, ita {oli
HD ad Dc folidum ; atque eft bafis quidem FH bafi AE =
qualis, folidum vero Gk zquale folido aB. eft igitur &
ut AE bafis ad bafim ¢ ¥, ita folidum 4 B ad folidum cp.
Quare folida parallelepipedd que eandem habent alritudi-
?cm inter fe funt ut baies. Quod demonftrare oportebat.
PROP. XXXIIL THEOR.

Similia folida parallelepipeds inter fe funt in triplicans
proportione bownologorum lateram.

Sint fimilia folida parallelepipeda a B ¢p. latus autem At
homologum fit lateti c r. Dico folidum aBiad ¢ » folidum
triplicatam proportionem habere ejus, quam habet a:
ad cF. producantur enimEX EL EM in diretum ipfis 45
GE HE : & ipfi quidem cF mqualis ponatur EX, ipfi. vew
FN 2qualisEL ; B N
&adhucipfi FR =~ H ?

- zqualis EM, & T _
K L panllelo- o 1
frammum,&xo ~ L
olidum comple-. N BANE i

stur. quoniam j- s SR

. giurdue ke e ¢ F A L

duabus cr FN ‘
=quales funt; fed . . . . .

& a7zuius KEL M

angulo cFN eft’

2qualis ; quia & Co o,

angulus AEG ipfi CF N ob fimilitudinem folidorum A B c¢p:

erit & kL parallelogrammum fimile & aquale parallelogram-

mo ¢ 1 eadem ratione, & parallelogrammum g M equale eft

& fimiie parallelogram..o c r, & adhuc parall mmum

okt ipfi pr parallelogram :.o. -tria igitur paraliclogramms

. {olidi xo tribys parallelogrammis ¢p folidi 2qualia & fi-

- 24 hujus. milia funt. fed:tria tribus oppofitis qualia « funt & fimilia

" totum igitur ko folidum zquale eft & fimile toti. folide

¢ D. compleatur GK parallelogrammum ; & 2 ‘bafibus qui-

dem Gk kL paralielogrammis, altitudine vero eadem

A B, folida compleantur Ax LP. & quoniam ob fimilitu

nem folidorum AB cpefltut AEsdCF, itaEG ad FN; &

E R ad FR; qualis autem .Fc ipli EX, & FN ipfi EL, &

: _ FR

4
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SV FRiph EM. erit ut AE ad EX, it2 CE ad EL, & HE ad
. ®&M. fedut AE quidem ad £K, 4 ita AG parallelogrammum é 1. fexdi.
ad parallelogrammum ¢ x : ut autem G adEL, ita 6K ad
KL: &urtHE sdEM, inPEad KM. & utigitur AG pa-
wallelogrammum ad parallclogrammum Gk, #a ¢k ad KL,
& readxM. fed ut AG quidem ad G K, itara B folidum ¢ 32- bujus.
ad folidum EX: ut autem G K ad KL, ita folidum E£x ad
PL folidum: &ut PE adkM, ita PL folidum ad folidum
K o. & utigitur folidum A B ad folidum'E X, itadEX ad PL, 4 u.quind.
& pLad xo.fi autem quatuor fint magnitudines deinceps
proportionales, prima ad quartam treplicatam proportionem
 habet ejus, quam ad fecundam. ergo & A B, folidum ad ¢ 11 Diffin.
folidum x o triplicatam habet proportionem ejus, quam a B 99"
.ad Ex. fed ut AB2ad EX, ita AG parallelogrammum ad pa-
rallelogrammum Gk ; & A E recta linea ad ipfam EK. quare
& a8 folidum ad folidum x o triplicatam proportionem ha-
bebit ejus, quam a E habet ad EX. #quale autem eft folidun
K o folido ¢ b, & recta linea Exrecte cF eft zqualis. ergo
& a B foiidum ad folidum ¢ D triplicatam habet proportio-
- nem ejus, quam latus ipfius homologum A& habet ad cF
- homologum latus. Quod demonftrare oportebat.

*"cor. Ex hoc manifeftum eft, fi quatuor récte linew pro~
portionales fuerint, ut prima ad quartam, ita effe folidum
parallelepipedum quod fit 2 prima ad folidum quod A -
iecunda fimile, & fhmiliter defcriptum ; quoniam & prima
ad quartam triplicatam proportionem habet ejus, quam ad
{fecundam. - , ‘ ‘

PROP. XXXIV. THEOR.

Aguslium [olidoram parallelepipedorsom recipracantur
-bafes ¢y allitudiorg.r,é’ quorum folidorum parallelepis .
- pedorwm veciprocantur bafes ¢ altitudines, ea inter
- Je funt equalia. -
Sint ®qualia folida parallelepipeda a8 . ¢ D. -dico ipforum
bafes 8caltitudines re¢ipro-- K "B R D
cariy hoceft ut e bafisad (\@ N\ AN
bafim n P, ita efle altitudi-. -
nem folidic b ad folidia B -

. altirudinem. Sint enim pri-- L
mo itantes a¢ EF LB HX
¢M NX 0D: PR ad rectos : .
angulos bafibus ipforum. - A B > N .
dico ut Ex bafis ad bafim N, ita effe.ca ad-aG. fi 1%:;5!‘
‘ is

P . 0O

t
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 32. hujus.
¢ 25.hujus.

4 30.hujus.
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bafis £ bafi NP fit 2equalis, eft autem & aB folidum z-
uale folido ¢} eri?gccu @qualis ipfi Ac. fi 4 enim b-
tbus EN NP zqualibus exiftentibus non fint AG cm_altitu-

dines xquales, neque a8 folidum folido ¢p zquale enr.

ponitur auterrr zquale. non igitur inzqualis eft altitudo cu

altitudini A G. ergo zqualis it necefle eft ; ac proprerea u
E { bafis ad bafimw~ P, R D

ita erit cM ad ‘AG. : N v
At vero non fitbafis X B G

EH =qualis bah NP G

fed eH fit major. eft

autem & AB f{oli-

dum folido cp - L

quale. ergo major eft H

cM ipfa aG; alioqui A .

rfus fequeretur fo- E c N
ida AB ¢D zqualia non effe, que ponuntur zqualia. it
que ponatur cT zqualis ipfi Ac: & # bafi quidem wp, ¢
titudine autem c T folidum parallelepipedum v ¢ compls-
tur. quoniam igitur folidum A B folido ¢ D eft 2quale, alind
autem aliquod eft v c, & ®qualia-« ad idem eandem habent
roportionem ; erit ut A B folidum ad folidum c v, ita ¢p
olidum ad folidum ¢ v. fed ut a8 folidum ad folidum cy,
ita ¢bafis E 1 ad N P bafim;eque alta enim funt A B ¢ v folid
ut autem folidum cp ad ipfum cv, ita ¢ MP bafis ad bafim

PT, & Mcad cT. & igitur ut bafis Ex ad NP bafim, i

Mc ad cT. eft autem ¢ T 2qualis A, ergo & ut EH bals

ad bafim NP, it2a Mc ad ac. glli’are folidorum parallelep-

chomm AB CD bafes & altitudines reciprocantur. Rurins
folidorum parallelepipedorum aB c D bafes & altitudines
reciprogentur : fitque ut EH bafis 'ad bafim wp, ita folidi

c D altitudo ad altitudinem folidi A g Dico folidum asfo-
lido cp =zquale effe. fint enim rurfi®ftantes ad rectos an-
gulos bafibus. & fi quidem bafis EH fit 2qualis bafi N»

eftque ut Ex bafis ad NP, ita altitudo folidi cp

{odlidian alt;lwdi?'ellﬂi : erit folidi ;ﬁ' altitudo altitudiné fo-
idi A B qualis. folida autem elepipeds, quz funt in

mqualibt:i)aﬁbus & eadem altitE:line iggeg?gd ag;ualia funt.

ergo folidum a 8 folido c p eft ®quale. fednon fit BH be-
fis 2qualisbafi NP, & fitEH major. major igitur eft & fo-

lidi cp altitndo_altitudine folidi A B, hoc eft cMm ipfa a6
ponatur ipfi A G ®qualis rurfus ¢ T, & fimiliter folidum cv
compleatur. itaque quoniam eft ut Ex bafis ad bafim b,
ita Mc ad ipfam AG ; ®qualis autemeft AG ipficT: eritut
bafis En ad NP bafim, i Mcad cT. fed ur bafis Ex od

: NP

T

h 4 (O
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P bafim, it A B folidum ad folidum v ¢ ; zquealta enim
funt folida AB cv. utautemmc ad cT, ita & MP bafis ad
bafim T, & folidum c D ad c v folidum. & igitur ut foli-
dum 4B ad folidum cv, itacp folidum ad folidum cv.
qudd cum ytrumque folidorum A8 ¢bD ad ipfum cv ean-
dem proportionem habeat ; ‘erit B folidum folido cD -
quale. Quod demonftrare oportebat.

Non fint autem ftantes FE BL GA KH XN DO MC RP
ad reCtos angulos bafibus ipforum: & 2 punttis¥ G B K
X M D R ad plana bafium Ex Np ducantur perpendiculares,
qua planis in punctiss T ¥ v Q_z @ ¢ occurrant & com-
Pleantur folida Fv x 2. dico & fic 2qualibus exiftentibus
iolidis AB cp, bafes & altitudines reciprocari, fcil. ut e &
bafis ad bafim NP, ita R D
effe atitudinem folidi g R . :
c D ad folidi A B alti- ’ ‘R X
tudinem. quoniam e-

mm folidum 4B {oli- ,
fi?l: D eft ®quale; g.(l). '

autem 4 B zquale 5
eft ¢ folidum BT; in H _'J{
eadem mamque funt S Z
bafi FX, & eadem al- A X Cc N
titudine ; quorum {tantes non funt in eifdem re®is lineis :
& folidum D c eft ¢ zquale folido DZ, qudd in eadem fint
bafi xR, & eadem altitudine, quorum {tantes non funt in
eifdem rectis lineis ; erit & folidum BT folido Dz =quale.
zqualium autem folidorum parallelepipedorum, quorum al-
titudines bafibus ipforum funt ad rectos angulos , ba‘es f & £ Ex ante
altitudines reciprocantur. eft igitur ut Fx bafis ad bafim X R, démunitra-
ita folidi pz altitudo ad altitudinem folidi BT. atque eftsis.
bafis quidem Fk bafi EH ®qualis, bafis vero xR wqualis
bafi NP. quare ut EH bafis ad NP, ita eft alritudo fo-
lidi pz ad folidi BT altitudinem. ezdem autem funt altitu-
dines folidorum Dz D, itemque folidorum BT BA. eft
igitur ut E 4 bafis ad bafim NP, ita folidi D¢ altitudo ad al-
titudinem folidi a8 ergo folidorum parallelepipedorum
A B cD bales & altitudines reciprocantur. Rurius folido-
rum parallelepipedorum a8 cD bafes & altitudines re-
ciprocentur , fitque ut EH bafis ad bafim NP, ita alti-
tudo folidi cp ad folidi A B altitudinem. dico folidum aB
folido cp =quale effe. iifdem namque conftructis, quo-
niam ut E H bafis ad bafim NP, ita {olidi ¢ altitudo ad al-
titudinem folidi a B ; & bafis quidem EH eft zqualis bafi
FK; NP vero ipfi XR: erit ut Fk bafis ad bafim xlg, iim
: N altitudo

Q ¢ 30- hujus.
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altitudo folidi cp ad folidi a5 altimdinem. exdem autem:
funt altitudines folidorum AB BT, &iplofumep DZ. eft

igitur ut FK bafis ad bafrm xR, ita folidi pz alatudo ad

titudinem {olidi BT. quare folidorum BT Dz parallelepi-
pedorum bafes & alritudines reciprocantur, quorum autem
tolidorum parallelepipedorum iltitudines funt ad re¢tos an-

* gulos bafibus ipforum, & bafes & altitudines reciprocantur,’

€a inter fe funt xqualia. ergo BT folidum folido bz eft %~
quale. fed folidum quidem BT ®mquale eft folido B A, etemim
in eadem funt bafi Fx, & eadem altirudine, quorum ftantes
non funt in eifdem rectis lineis: {olidum vero b z eft zquale
folido pc, fi quidem in eadem funt bafi xR, & eadem sale
titudine, & non in e¢ifdem rectis lincis. ergo & folidum a-»

- {olido c D eft zquale. Quod demonttrare oportebat.

PROP. XXXV. THEOR.®

Si fint duo anguli plani equales,quorsim verticibus fubl-
mes reife linew infiflant, quac cum reftis lineis &
principio pofitis angulos contineant aquales, alteram

“alters, in [ublimnibus autem fumantur quavis punéta,

atque ab ipfis ad plana in quibas [unt anguli per-
pendicalares dacantar ; & @ puniis, quc. A per-
pendicularibus fiunt i planis ad primos angwlos gaz-
gantur vele lmew: cum [ablimibus aquales an-
LGHlos coutinebunt. ) ' :

Sint duo anguli rectilinei quales 8Ac EDF: & A pun-
&is A D {ublimes rect2 linex AG pM conftituantur, quas
cum rectis lineis ¥ principio pofitis aquales angulos conti-
neant, alterum alteri: angulum quidem MDE ®qualem an-
gulo ¢ aB, angujum A : D :
vero MDF angulo Gac
xqualem: & fumantur
in ipfis AG DM que-
vis punta G M3 qui- o
bus ad plana per Bac
EDF ducantur per-
pendictlares GL M N,
occurrentes planis in 1
punctis L N; & LA @ : &
N D jungantur. dico angulum G AL angulo MDN zqualem.
effe. pomtur ipfi DM ®jualis AR, & per H ipfi G L paral-
lela ducatur HK. cft autem 6L perpendicularis ad planum

per

M




N

- perpendiculares KC NF KB NE,& HC CB MF FE |
. tur. quoniam igitur quadratum ex Ha zquale ¢ eft quadra- 4 47.primi.
tis €X HK KA ; quadrato autem ex KA axqualia é {pnt ex

- KC CA quadrata ; eritquadratum ex Ha quadratis®@ HK

. K C € a zquale. quadraus autem exHK K ¢ zquale eft qua-

- dratum ex HC. Quadratum igitur ex H A quadratisexHC CA
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per BA c. ergo & HK ad « planum per B a ¢ perpendicularis « 8. hujus.

erit. ducantura punftisk N ad re@tas lineasas ac pF dE

sequale erit : & idcirco lus HCa ceft retus. eadem (3 primi,

- ratione & angulus DF M rectus eft. ergo angulus acu ipfi
- DF M eft ®qualis. eft autem & Hac angulus &qualis an-
. gulo MDF, duoigitur triangula funt MDF Hac duos an-
. gulos duobus angulis ®quales habentia, alterum alteri, &

unum latus uni lateri quale, quod uni ®qualium arﬁ lo-
iqua

rum fubtenditur; videlicet HA ipfi DM. ergo & r

latera reliquis lateribus 4 aec}ualia habebunt, alterum alteri. 4.6, primi.

quare A c eft ®qualis pr. {imiliter demonftrabimus & a B
ipfi DE =quale effe. jungantur 4B ME. & quoniam quadra-~

- tum ex AH eft ®quale quadratis ex AX KH; quadrato au-

tem eX AK zqualia funt quadrata ex AB BK : erunt qua-

Irata ex AB BK KH quadrato ex AH ®qualia. fed quadra-
tis ex BK KH zquale eft ex BH quadratum ; rectus enim
angulus eft Hx B, propterca qudd & HK perpendicuiaris eft .
ad fubjeGtum planum. quadratum cigitur ex AH zquale eft '
quadratis ex A B BH. quare anzulus A BH rectus eft. éadem
ratione &-angulus DEM eft rectus. cft autem & BAH an-
gulus zqualis angulo ED M, ita enim ponitur : atque eft AH
2qualis DM. ergo & aB ipfi DE 4 eft zqualis. quoniam

igitur A ¢ quidem eft zqualis DF, ABveroipfi DE; erunt

ux CA AB duabus Fp DE zquales. fed & angulus BAc
a.n%ulo FDE eft zqualis. bafis ¢ igitur 8C bafi£F, & trian-, . primi.
gulum triangulo, & reliqui d4nguli reliquis xquales funt. ergo
angulus A ¢ B angulo DFE eit zqualis. cft autem & rectus .
ACK =zqualis reGo DFN. quare & reliquus Bck reliqyo

EFN mqualis. eadem ratione, & c¢B K angulus tft xqualis

FEN. itaque duo triangula funt B ¢k EF N, duos an-

gulos duobus angulis 2quales habentia, alterum alteri, & -
unum latus uni lateri 2quale, quod eft ad =quales angulos,
videlicet B¢ ipfi EF. ergo & d4reliqua latera reliquis late-
ribus equalia habebunt. zqualis igitur eft cx ipfi FN. eft
autem & ac ipfi DF zqualis. quareduz ac ck dualus

DF FN zquales funt, & rectos contincnt angulos. bafis igi-
tur AKX eft zqualis bafi DN. & cum AH fit zqualis DM,

1 erit & quod fit ex AH quadratum quadrato ex DM zquale.

fed quadrato ex AH ®qualia funt ex oK KH quadrata ; ete-
. nm
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nim rectus eft angulus AXH. quadrato adtem ex DM Zqua-
lia funt quadrata ex D N N M, quod angulus b N M rectus fit.
quadrata igiturex A Xk KH quadratis ex DN NM funt zqua-
lia ; quorum quadratum ex ax zquale eft quadrato cx DN.

ergo gliquum ex K H quadratum reliquo quadrato ex N
cft zqliale. & ideo recta linca HK 1'1;2 M N aqualis. quod
cum. duz HA AK duabus MD DN zquales fint, altera al-

teri, & bafis 1 x bafi NM oftenfa fit =equalis ; angulus Hak
f8.primi. angulo M DN 2qualis £ erit. Quod oportebat demonftrare.

Cor. Ex hoc manifeftum eft, fi fint duo anguli planf recti-
linei zquales, ab ipfis autem conftituantur fublimes retze
lince =quales, quz cum retis lineis 3 principio pofitis

/ zquales contineant :mgllos, alterum alteri, perpendicula-
res, qux ab ipfis ad plana in quibus funt primi anguli du-
cantur, inter fe &quales efle. .

PROP. XXXVI. THEOR.

St tres refle linex proportionales fint, [olidum paral-
lelepipedum quod & tribus fit equale cft folido pa-
rallelepipedo quod fit a wmcdia, wquilatero quidem,

-@quiangulo autem antedrtto.

Sint tres reQz linex proportionales A B ¢, fit {cil. ut aad

B ita B ad ¢. dico folidum quod fit ex ipfis A B c, zquale

efle folido quod fit ex B, zquilatero quidem, 2quiangulo

autem antedito. Exponatur folidus angulus ad E contentus

tribus angulis planisbE 6 GEF FED; & ipfiquidem B po-

patur zqualis unaquxque ipfarum DE GE E¥, & folidum

. -l( \

- )!

>

H

X G

o

M L Fr E
parallelepipedum Ex compleatur : ipfi vero a ponatur -
qualis LM ; & ad reCtam lineam LM, & ad punétum in

«16.hojus. jpfa L. conftituatur = angulo folidoad E a‘qualis angulus con-
‘tentus NLX XL M MLN, & ponatur ipfi quidem s =qualis
LN, ipfi vero ¢ ®qualis LX. cltuoniam igitur eft ut A adB
ita B ad .c, zqualis autem eft A ipfi LM, & B unicuique
iparum LN EF EG ED, &iC ipiLx; eritut LM ad EF

- ita
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fta ¢ ad LX: & circum 2quales angulos MLX GEF, la-
tera funt réciproca. ‘ergo M x parallelogrammum parailelo- .
fmmmo GF eft # zquale. & quoniam duo anguli plani recti- 6 14 fexti.
inei ®quales fant GEF XL M, & in iplis fublimes recte
linex conftituuntur L N ED &quales inter fe, & cum rectis
lineis 3 principio pofitis %quales continentes angulos, alte-
rum alteri ; erunt ¢ pex"ipendiculares quz A punétis N D ad«Cor. 35.
'flana per XL M GEF ducuntur, inter {e ®quales. ergo fo. hujus.
ida LH Ex eadem funt altitudine. "qu® verd in xqualibus
bafibus f{unt folida parallelepipeda, & eadem altitudine, inter
fe 4 funt =qualia. ergo folidum HL zquale eft folido EK :d 31, hojus.
até;ue eft folidum quidem HL quod fit A tribus 4 5 c, fo-
lidum vero £x quod fitex 8. Si igitur tres rete linee
proportionales fint, folidum parallelepipedum quod fic 2
tribus, zquale eft folido parallelepipedo quod fit, &c. Quod .
demonttrare oportebat.

PROP. XXXVIIL THEOR.

St quatuor relfe linee proportionales fint, & que ab -
1pfis fiunt folida parallelepipeds fimilia, (& fimili--
zer deforipta proportionalia erunt. Et fi quz ab 1pfis

Jiunt folida paraliciepipeda fimilia, & fimiliter de-

Jeripta proportionalia fint 5 & ipfe relle lince pro-

portionales evunt.. s :

Sint quatuor re@t linez proportionales AB c¢D EF G H,fit
fcil. utas ad cp, iR EF aﬁggo, & defcribantur ab ipﬁs.’u
" cD EF GH fimilia, & fimiliter pofita folidségamllelepipcda

KA LC ME NG, dico ut XA ad Lc, itaefle ME ad NG.
Quoniam enim foliduga parallelepipedum x a {imile eft ipfi
LC, habebit « x A a#®Lc triplicatam proportionem ejus

’ K

L

N

A B . C D E ¥ G H
. quam A B habet ad cDp. eadem ratione & folidum ME ad

ipfum NG « triplicatam proportionem habebit ejus quam # 33.hujus.
" habetEF ad cH :arqueelt utaB ad cp, ita EF ad GH.
vtigitur ax adLc, itaME ad NG. Sed fit ut folidum Ak
ad foli LG, ita Mx folidu xi}nad folidum we. dxcocét;;

. ' I

[l
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relta linea aB ad retam cp, ifa efle retam EF ad ipfam
GH. quoniam enim rurfus AK ad L ¢ triplicatam « propor-
tiopem habet ejus quam A B habet ad cD ; babet autem,
& ME ad NG triplicatam proportionem ejus quam EF ad
GH; atque ut Ax adLG, ita ME ad NG: eritut AB ad
cp, ita EF adGH. Si igitur quatuor rete linex propor-
tionales fint, &c. Quod oportebat demonttrare.

PROP. XXXVIIL. THEOR.

Si planum ad planum re@um [fit ; & ab ahque pun-
&o corum quae [unt in uno plano, ad alterum pla-
num perpendicularis ducatur, ea in communem pla-
norum [eltionem cadet.

Planum nempe ¢ b ad planum A B reCtum fit, communis
autem _eorum fectio fit aD, & inipfo cp plano, quodvis
punctum E fumatur. dico perpendicularem quz 2 puno
E ad planum aB ducitur, ¢
cadere in iplam ap. Non E
enim; fed 1? fieri poteft, ca- .
datextra, ut EF; & plano .
aB in punéto F occurrat : A G \

A pun&toautem F ad pa AN

in plano A B perpendicula- | ¥

ris ducatur F G,quz g;xic!m - B

& plano ¢ ad & rectos angulos erit ; & EG jungatur. quo- -

niam igitur F6 plano cp eft ad rectos 05 ; contingit
autem ipfamrecta linea G que eft ineodem cp plano:
erit uainglgftis F%fu c rectus. ft1ed 8:1 EF plano AB ad rc&olsi
angulos eft ; rectus igitur e EFG. quare triangu
EFG duo anguli duobus rectis ungquales 5 quod eftsab-
{urdum. -non’igitur 2 puncto £ ad A8 planum perpendicu-
laris ducta extra retam lineam p A cadet. ergo in ipfam
cadat necefle eft. Si igitur planum ad planum retum fit,&c.
Quod oportebat demonttrare. . )

PROP. XXXIX. THEOR.

S1 in folido parallelepipedo oppofitorum planoram latera
Jecentar bifaviam, per [eliomes vero plana ducan-
tur, communis planorum [eftio, &y folidi paraflele-
pipedi diameter, fefé bifariam fecabunt. :
In folido enim parallelepipedo a F, oppofitorum planorum

¢F A Hlatera bifariaro fecentur in punctis K L M N'X O P R.

. v &




& per feltiones plana ducantur KN XR; communis autem
planorum fectio fic s, & folidi parallelepipedi diameter fir
DG. dico vs DG fefe bifariam tecare, hoc eft v T quidem
ipfi Ts, DT vero ipfi TG zqualem effe. Jungantur enim
DY YE BS $G. quoniam igitur p X paralicla eft ipfiog, al-
ternianguli pxy YOE inter {e xquales » funt. & quoniam
Dx quidem eft zqua- o, ” -

lis 081? XY vero ipfi e — o

Y 0, & angulos zqua- St E .
les contingc?li; zg'lit b Ng L b4 prim:
bafis by w®qualis bafi

YE. & triangulum b-

X Y triangulo YO E, & \‘r
reliqui anguli reliquis | \
angulis zquales, angu-

lus igitur x YD eft -
qualis angulo oYE, & B \
ob id ¢ reta linea eft —— \
DYE. eadem ratione, P s \%
& Bsc recta eft, atque - N G
eft Bs =qualis se, & A

quortfiam c4 ipfi DB =qualis eft & parallela, & ca eft

zqualis, & parallela ipfi £G; erit & DB ipfiEG =qualis &
parallela ; & ipfas conjungunt re&tz linez DE G B; paral- o
lela igitur 4 eft DE ipfi BG, & fumpta funt inutraque ipfa- 433.primi.
mm quzvis punta p Y G s, § juncte funt DG Ys. ergo .
DG ¥s inuno«funt plano. quod cum DE fit parallela B G, *7- buius.
erit & EDT angulus angulo BGT zqualis «, alterni enim

funt. eft autem & DTy angulus ®qualis f 1pf 6 Ts. duo frs.primi.
igitur funt triangula pTY G TS5 duos angulos duobus an-

gulis ®=quales habeptia, & unum latus .uni lateri zquale,

quod uni zqualium®angulorum fubtenditur, videlicet py

ipfiGs : dimidia enim funt ipforum DE BG, ergo & reli-

qua latera reliquis lateribus zqualia habebunt. quare p T

quidem eft zqualis TG, YT vero ipfi Ts. Siigitur in fo-

* Iido parallelepipedo, &c. Quod oportebat demontrare.

PROP. XL. THEOR.

St fint dazgrg’/mat‘a @que alta, guornth anum quidemn
bafimn habeat parallelogrammum, allerum wvero Iri-
angulum, &y parallelgrammum duplum fit trianguli;
ea mnter [e zqualia erunt.

Sint prifmata zquealta ABCDEF GHKLMN & unum

quidem bafim habeat parallelogrammum aF, alterum vero
' ‘ ‘N2 . GHK

a29.primi.

B

e 14-primi.
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G¢HK triangulum, & duplum fit AF parallelogrammum
trianguli G H k. dico prifma A BCDEF prifmati GHKLMN
zqua%e effe. Compleantur enim Ax G o folida. & quoniam
parallelogrammum A F
trianguliguk eft du- B_ D M o ]
plum; eft autem & — ~N
HK parallelogrammum L.
#41 primi. duplum « trianguli G H-
K; erit AF panllelo- A ¢ H
grammum parallelo- N
grammo HK zquale. _
uz vero in @qualibus E F G K
unt bafibus folida pa- '
‘6 31.hujus, Tallelepipeda, & eadem altitudine inter fe =qualia ¢ funt.
' zquale igitur AX folidum folido Go. atque eft folidi qui-
¢29. hujus, dem A X dimidium ¢ ABCDEF prifina, folidi vero Go di-
midium ¢ eft prifma GHK LM N. ergo ABCDEF prifma prif-
mati 6 HKLMN eft zquale. Si igitur fint duo prifmata
2que alta, &c. Quod demonftrare oportebat. i

EUCLIDIS
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LIBER DUODECIMUS.
- ) : :

PROPOSITIO I. THEOREMA.

- S Tnidlia polygona civcidis Inferipta inter f¢ funt
ut diametrorum ghadrata. , :

Sing circuli ABEDE FGHKL, & in ipfis fifilia polygona
ABCDE FGHKL; diametri auteh citctloruth fint 8m
eN. dico ut quadritum ex BM ad quadratum ex G N, ita
gefle ABcDE polygonum ad polygonum FGHKL. jungin-
turenim BE AM GL FN. & quoftiam polypohuri ABCDE
fimile eft polygono FenkL ; & BA & angulus anguloGFL
eft 2qualis: atqueet ut =~~~ A . -

BA ad AE, ita GF ad FL. :
duo igitur triangula funt
BAE GFL unum angulum
uni angulo zqualem haben:
tia, videlicet angulum g A £
angulo G F L, circa #quales
autem angulos latera pro=- )
portionalia, quate trisngulum AgE triangulo for =qui-

lum « eft; ac propterea angulus A EB zqualis eft an- « 6 fexdi.

znufg FLG. fed angllus quidemn A EB angulo AM B eft 62~ 45, rertii.
qualis ; in eadem enim ¢ircumferentia confiftunt. #ngulus :
dutein FL 6 2qualis ¢ eft angglo ¥NG. ergo & 4 MB angu-

lus eft 2qualis angulo FNG. eft aiitem & recus ¢ angulus . st tenii.
B A M 2qualis reo GFN. quare & reliquus reliquo zqua-
lis. zquidngulum igitur eft triangulutiy A M 8 ttiangulo F N.
ergodutim ad GN itaBa ad gr. fed proportionis qui-
dem M ad 6N duplicata eft proportio quadrat¥ ex am ad

T N3 . quadratum

B

dg. fexti.
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20 fexti quadratum exG N ; proportionis vero A ad 6 F duplicata ¢ |
eft proportio ABCDE polygoni ad polygonum FGHKL:
& ut igitur quadratum ex BM ad quadratum exX G N, ita po- |
lygonum ABcDE ad FGHKL polygonum. (}ug.re fimiliz
polygona qu in circulis delcribuntur, inter fefunt ut dis-
mcfrorumguzdran. ‘Quod demonttrare oportebat

. . ~ i . . . . N
’ LEMMA. .

Duabuy magnitudinibus inequakbus expofitis, [fi 4
* majors anferatur majus quim'dimidium, & ab o

gred veligunm eSt, vurfus auferatar majus quam

4 - . d .

i 5 @ boc femper fiat ;- velinquetur, tandem,

quedam magnitude qux minori magnitudine expr

fitd winor erit. T v . Coe

Sint duz- magnitudines inequales A B ¢, quarum major
A B. dico fi ab ipfa A B auferatur majus quim dimidium,
& ab eo qued reliquum eft, rurfus auferatur majus quim
dimidium, ‘atque hoc femper fiat, relinqui tandem miagni-
tudinem quandam, qua magni- | - ' o -
tudine ¢ minor erit. etenim ¢ o
multiplicata, fiet aliquando major 4 A
magnitudine A B. multiplicetur, ' Pt ]
& fit DE ipfius quidem ¢ multi-" g D <
plex , major autem quam AB, ' -8
dividaturque DE in partes ipfic .
xquales ¥ G GE. & abipa ¢ .
A 8 auferatur majus quam dimi- \
dium BH: ab ipla veroan rur- I
fus majus quam dimidium aufe- '
ratur-¥K, atque hoc femper fiat,.
quoad divifiones, qua funt in 4 B,
multitudine zquales fiant divifio- B C E B
nibus qua in CE: fint igitur . .

- duwificnes AR KH HB, divifionibus DF FG G E ‘multitudine
#qualcs, & quoniam major cft DE qudm a8 ; & ablatum
eft ab ip/a quidem DE minus quam dimidium £6; ab ipfa
vero AR majus quam dimidium BH; erit reliquum D
reliquo B A majus. rurfus quoniam major eft G D, quam Ha,
& ablatum eftab ipfa quiden® ¢ p dimidium GF; ab ipfa
Vero HA majus guam Xu !

midium HK ; reliquum FD reliquo
AK majus erit. eftqueF D xqualis ipfi c. ergo c_quam AK
eft major. minor igitur eft Ak quam c. ergo ex magnitu-
dinc 4 B melicta eft magnitudo ax, expofita minori maizi-
o S C o o . tudine
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-tudine c minor. Quod demonttrare oportebat. Similiter au-
tem demonftrabitur etlam fi dimidia ablata fuerint. Ei#
Primma deciwi.
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~ PROP. II. THEOR. T
Circuli inter [¢ funt ut diametrorum quadvita.

Sintcirculi ABCD EFGH, diametri autem ipforum fing
BD FH. dico ut quadratum ex BD ad quadratum ex FH,
ita eflecirculim ABc D ad EFG H circulum. Si enim non ita
fit 5 erit ut quadratum ex B.D ad quadratum ex FH, ita Cirq
culus aBcD vel ad fpatium aliquod minus circuloEF G H,
. vel ad majus. fit primum ad minus

quod fits: &incirqulo EFGH deferi-
batur quadratum EFGH. itaque defcri-
ptum in circulo quadratum majus eft -
dimidiocirculi E FGH ; quoniam {i per.
punétae F G H contingentes circulum
ducamus, erit defcripti circa circulum
quadrati dimidium EFGH. defcripra
autem circa circulum quadrato minor
eft circulus. ergo quadratum EFGH
majus eft dimidio circuli EFGH. fecen-
tur bifariam circumferentiz EF FG GH
HE inpun&isK L M N : &EK KF FL .
L G GM MH HN NE jungantur. unum

. . . i H
quodque igitur loum EXF FLG . F\ 7
GMH HNE majus eft dimidio fegmeunti }‘_\kl/

circuli in quo confiltit, quoniam fi per G -

punélak L M N contingentes circulum
ducamus, & parallelogramma, qua funt
in re(tas lincas EF F G G H HE comple-

amus ; erit « unumgquodque triangulo- 4 41-primt.
rum EKF FLG GMH HNE dimidium
Edmllelogmmni, quod ad ipfum eft:
fegmentum minus eft parallelogrammo. quare unum.
uodque triangulorum EKF FLG GMH HNE majus eft
imidio fegmenti circuli, in quo confiftit. reliquas igitur
circumferentias bifariam fecantes, & jungentes réctas liness,
arque hoc femper facientes, relinquemus tandem quadam
circuli fe , qux minora erunt exceflu, quo circulus
EFGH ipfum s {patium fuperat. etenim- oftenfum it in
Emcedcnti Lemmate, duabus magnitudinibus inzequali-
us expofitis, fi 3 ma{ori auferatur majus quim dimidi-
um, & ab .eo quod relinquitur, rurfus majus quam dd'imi-
. : jum,
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dium, & hoc femper fiat ; relinqui tandem magnitudinem

aliquam, quz minori magnitudine expofita fit minor. ita-

que relicta fint fegmenta circuli EFGH in rectas liness EX

KF FL LG GM MH HN NE, quz minon fint exceffiz, quo

circulus EFGH ipfum s fpatium fuperat. ergo rgﬂ' uum
EKFLGMHN polygonum majus erit {patio s.  Dedcri

etiam in circulo ABcD, polygono EXFLGM HN fimile

. polygonam A xBoCPDR. eftigitur ut quadratum ex 3D

b1.bujus. 94 ‘quadratum ex FH, #ira polygonum AXBOCPDR 2d

EKFLGMHN polygonum. fed & ut quadratumex 3D ad

. . Quadratum ex FH, ita AB€D circulus gdf})athxm s. ago &

crrqunth ¢ ye circulus ABCD 2d {patium s, ita poly, AX3BO-

¢PDR ad EKFLGMHN polygonum ; major autem et cir-

culus ABcD eo qued in ipfo eft polygono. quare & ipa-

4E2 bypo- im s majus eft ¢ polygeno EXFLGMHN. fed & 4 minus,

hefi. 4 EREL
:,:_'qu;m,, quod fieri non poteft. Non igitur eft ut quadratumex 8D

ad quadraum ex FH, A

ia ABC Dalcircg‘ljus ad ? f&
fpatium aliquod mi- ,

n}?s circulo EF G H. t ip F H
Similiter - oftendemus '

neque eflfe ut quadra-

A G
tum ex F H ad quadra~ AN :
tum e% BD, ita. circu- Y
lum e ¥ G Had aliquod . T .
{patium minus circulo o N

ABcD. dico igitur neque effe ut quadratam ex B D ad qua-
dratum F 1, ita circulum. A Bc D ad aliquod fpatium majus
circulo' EFGH. fi enim fieri poteft, fit ad mas fpatiums.
erit igitur invertendo ut quadratum ex FH ad quadramum
ex BD, ita fpatium s ad aBcD circalum : fed quoniam s
majyseft EFG A circulo ; erit ut fpatium s ad Az c D circu-
" lum, ita circulus EFG B ad aliqued fpatium minus circulo
ABCD. ergo & ut quadratum ex FH ad quadratum ex BD,
ita EFGH circulus ad aliquod {patium minus . circulo 4 5-
~ €D, quod fieri non poffe oftenfum eft. non igitur ut qua~
dratum ex BD adoauadraeum €xX FH, ita eft circulus ABCD
ad fpatium aliqued majus EF G H circulo. oftenfum autem
cft neque ad minus. quare ut quadratum ex Bp ad qua-
dratum ex F H, it2 erit aBcD €irculus ad circulum Erc H.
Circuli igitur inter fe funt ut diametrorem quadrata. Quod
oftendere oportebat. .

PROP.

1
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PROP. IIl. THEOR.

Ovrnnis pyramis triamgularem babens bafim dividitur
in duas pyramides, wquales & [fimiles inter [e,
qua triangalares bafes habent, [imile[que toti, &y in
duo. prifinata equalia, que quidem prifnata dimi- -
dio totius pyramidis funt majora. - :

Sit pyramis, cujus bafis quidem A Bc triangulum ; vertex
autem pun@um p. dico pyramidem aBcD dividi in duas
gyramides ®quales & fimiles inter fe, triangulares bafes
abentes, & fimiles toti,48 in duo prifimata zqualia ; &
duo prifmata dimidio totius pyramidis efle majora. fecen-
tur enim aB BC CA AD DB Dc bifariam in punQise r
G HKL, &EH EG GH HK KL LH EK KF PO jungan-
tur. quoniam igitur A E quidem ecft 2quatis EB, AH vero, 1 fexei.
ipfiBD; eritsEH ipfi DB parallela. eadem ratione & nx
eft paralicla igﬁ A B. panallelogrammum igitr eft HEBK. 6 3¢.primi.
quare HK eft 2qualis EB. EB ipfi " B
AE eft =qualis, ergo & AE ipfi HK 2-

gualis erit;eft autem & 4 # 2qualis HD.

uz igitur AE AH dusbus xH HD ®- o

.quales funt, altera alteri, & angulus . eag.primi.
7

‘E A H zqhalis c angulo kHp ; bafis igi-
tur 4E H bafi xneﬂ:zq’ualis; quare tri-

angulum aEH :ggal‘ecﬁ & fimile tri-

angulo HXD. eadem ratiouc&atlriagi ' "k
um AHG triangulo HLD @quale

?cu[ﬁmile. & quoniam dux retz linez Ak

efe

4 4. prinui.

2 entes EHb‘I;IG duabusm&
- neis fefe tangentibus X DL Y
funt,non autgn in codem plano,zquales B v ¢
angulos ¢ continebunt. ergo angulus eHG eft 2qualis angalo ¢ 10, unde-
K DL. rurfus quoniam duz rette linezEH HG duabus ko '™
D L =zquales funt, altera alteri, & angulus £4 ¢ eft 2quilis
angulo KDL ; erit 4 bafis £G bafi Kk L 2qualis; %quale igitur
el & fimile triangulum EnC triangulo xbpL. eadem rati- o
one& AEG trianguluny eft zquale & fimile rriangulo vk L.
quare pyramis cujus bafis quidem eft 4 EG triangulum, ver-
tex ayrem punctum H, 2qualis 8¢ fimilis eft gﬂmmidi cujus
bafis eft triangulam HxL, & vertex D puntum. & <Eo-
niam uni laterum trianguli &4 D 8, videlicet ipfi A B, parallela
dufta eft BK; erit triangulum 4 DB tiangulo px H zlqui-
: angulum,

/= ’
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angulum, & latera habent proportionalia. fimile igitur eft
+ ADB triangulum triangulo DHK :. & eadem ratione trian~
gulum quidem pBc fimile eft triangulg pDkL; triangulum
vero ADC triangulo DHL. & cum dux retz linex fefe
tangentes BA A ¢ duabus rectis lineis fefe tangentibus KH
HL parallele fint, nun exiftentes in eodem plano, he &qua-
¢ 10. unde. les angulos ¢ continebunt. angulus igitur Bac angulo KHL
cimi.  eft zqualis: atque eftut Ba ad ac, ita KH ad HL. ergo
ABc triangulum fimile eft triangulo HxL'; ideoque pyra-
mis, cujus bafis quidem triangulum ABc, vertex autem
pun&um b, fimilis eft pyramidi, cujus bafis triangulum
HKL, & vertex punétum D. fed pyramis cujus bafis quidem
HKL tri um, vertex autem pun- D
&um b, oftenfa eft fimilis pygmidi,
cujus bafis triangulum A£G, & Vertex °
H punctum. quare & pyramis cujus ba- ¢
fis triangulum 4 Bc & vertex punétum
D, fimilts eft pyramidi cujus bafis AE ¢
triangylum, & vertex punctum H,
utraque igity ipfarum AEGH HKLD .
pyramidum fimilis eft toti pyramidi
ABCD. & quoniamBF eft ®qualis Fc,
erit EBFG parallelogrammum duplum
trianguli cFc: & quoniam duo prif~
mata zque, alta funt, quorum unum
quidend bafim habet parallelogrammum,
alterum vero triangulum, eftque parallclogrammum duplum
£40. unde- triafguli ; erunt ea prifinata inter fe zqualia ¢. ergo prifma
crml. conténtum duobus triangulis BKF EHG, & tribus paralle-
logrammis EBFG EBKH KHGF, eft 2quale prifmati quod
ducbus triangulis ¢ Fc HKL, & tribus parallelogrammis
: KFCL LCGH HKF G continetur. & manifeftum elg,utrum-
que ipforum prifmatum, & cujus bafiseft £BdF parallelo-
E;aﬁrsnmum, oppofita autem ipfi HK reta linea , & cujus
.eft GFc triangulum, & oppofitum ipfi triangulum
KL H, majus efle utraque pyramidum quarum bafes quidem
AEG HKL triangula, wvertices autem puncta H D; quo-
niam fi jungamus EF EH reftas lineas, prifma quidem
cujus bafis eft EBFG parallelogrammum, & oppofita ip
recta linea Hk, majus eft pyramide cujus bafis EBF trian-
gulum, vertex autem punétum K ; fed pyramis, cujus bafis
triangulum £8F, & vertex K punctum, eft f2qualis pyra-
1510 midi cujus’ bafis AEG triangulum, & vertex punétuth’ H ;
" zqualibus enim & fimilibus planis continentur.quare & prif~
ma cujus bals parallelogrammum EBFG, oppofita autg:na
. ip
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ipfi retta linea Hx, majus eft py'l'amide cujus bafis AEG

triangulum, & vertex punctum H. prifma vero cujus bafis
Parallelogrammum EBF G, & oppofita ipfi reta linea HK,
eft zquale prifmati cujus bafis Fc triangulum, & ipfi qp-
fitum triangulum HKL: & p({mmis cujus bafis triangu-
um AEG, vertex autem H punctum, eft zqualis pyramidi
cujus bafis HKL triangulum, & vertex punétum D. er]
duo prifinata de quibus di¢tum eft, {funt majora duabus di-
Ctis pyramidibus quorum bafes triangula AE ¢ HKL,vertices
autem A D puncta. Tota igitur pyramis cujus bafis A B C tri-
angulum, vertex autem pun&tum D, divifa eft in duas py-
ramides zquales, & fimiles inter fe, & fimiles toti: & in
duo prifmata zqualia : funtque duo prifmata dimidio totius

~ pyramidis majora. Quz oftendere oportebat.

- PROP.IV. THEOR.

Si fint due pyramides «que alte, qux triangulares
bafes babet%: Jiviiatur%em utn?;ue ipfarum, &
" 1 duas pyramides zquales inter [fe, [imile[quc tots,
& in J;‘ prifmata equalia, & faltarum pyram:-
dum utrague codem modo dividatury atque boc fem-
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per fiat; erit ut unius pyramidis bafis ad bafim alte- .

rius, ita (o inuna ppramide prifinata ommnia ad prif-
mata amnia inliera pyramide maultitudine equaka.

Sint duz pyramides ®que alte qu® triangulares bafes
habeant ABCPYDE F, vertices autem%nt puncha ¢ H, & di-
vidatur utraque ipfarum in duas pyramides ®quales inter fe,
fimilefque toti, & in H G

duo prifmata zqualia,
& factarum pyrami-

tur : atque hoc femper
fuat. dico ut ABc ba-
fis ad bafim DEF, ita
efle prifmata omnia
quz funt in pyramide
ABCG ad prifmata o-
mnia que in pyra-
mide DEF H multitu-

dine zqualia. Quoniam enim Bx quidem eft zqualis x c, \
AL verozqualisLC ; erit XL ipfi AB parallela, & trian~4,, pxri*

gulum a3 ¢ triangulo Lx¢ fimile. eadem ratione & trian~

7
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gulum pEF fimile eft trigngulo R QF. & quotiiam Bc qui-
dem eft dupla cx, er Peto dupla ipfius Fo, ut BC'ud
CX, ita eriteF ad FQ. & defcripta funt abipfis 8c cxfi-
mlia & fimiliter pofita rectilined A Bc Lxc ; ab,ipfis vero
EF FqQ_fimilid & fimiliter pofita rectilinea DEF R QF. eft
22, fxii. jgitur b ut BAC triangulum ad triangulum £x¢, ita trian-
gulum pEF ad R QP triangulum ; & permutando ut trian-
gulum aBc ad trial;%ulum DEF, ita Lxc triangulum ad
triangulum RQF. fed ut t'xc triangulum ad triangulum
418 & 32. KQF, itad prifina cujus bafis eft triagngulum L x ¢, oppofium
undecimi. gytem ipfi OMN, ad ptifma cujus bafis & QF triangulum &
¢ 11 quindi. OpFoﬁtUm ipfi st v. ut igitute ABC tridngulum ad crian-
gulum DEF, ita prifina cujus bafls eft triangulim rxc,
oppofitum autetn ipfi oM N, ad prifina cujus bafis R @ F i
angulim, & oppofitum ipfi sTY. & quoniam duo prif
mata qu in pyramidé ABCG intet fe @qualia funt, fed &
quz in pyranside DEFn prifman inter {e funt cequali;
erit ut prifma cujs bafis paralielogrammum KL X B, op-
pofita vero ipfi recta linea Mo, ad prifma cujus bafis Lx¢
triangulum, & oppofitum ipfi oM N, itd prfihd cujus ba-
fl;FaraHeIog‘fammUm EPRQ, & oppofitasects linéa s T, d
prifma cujus bafis RQp triangulum, oppoftum veto ipf
STY. ¢ compotiendo,uf ptifmata KEXLMe LXCMNO
ad LXCMNO, ia prifmata PEQRST RQFSTY ad
prilma RQ¥ s T v. & pemnutando, ut prifmifa KBXLMoO
LXCcoMN ad prifmata PEQRST RQFSTY, ita prifm
LxcMNo ad prifima KQrsT Y. ut autem piifna LXcM-
No ad prifha RQFS$T Y, #aoftenfaelt bifis Lx & adRQF
bafim, & A e bafis 2d bafim pE¥. ergo & ut triangulum
ABc ad triangulum DEF, ita quz-in Pyremide A 8 c G duo
prifmata ad duo prifinata quz in pyramide DEFH. fimili-
ter autein, & fi factas pyramides dividamus eoderh modo ve-
lut oMNG. STYH, erit ut oMN bafis dd bafim sTy, i
quz in pyramide oMNG duo prifmata ad duo prifinata quz
in pyramide s;ryH. fed ut o MN bafis ad bafim s Ty, ia
bafis aABc ad DEF bafim, & ut igftur ABc bafis ad bafim
DEF, ita quz in pyramide aBcG duo prifmata 4d duo prif-
mata que in pyramide DE'¥H; & quee in pyramide o M-
NG duo prifmataad duo prifimata que_ in gg'ramide STYH,
& quatuor ad quatuor. eadem autem ofténdentur & in
factis prifmatibus ex divifione Yyramidum AKLO; & DP-
»s & omnium fimpliciter multifudine =qualium. Quod
demoriftrate oportebit, :

- " PROP.
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, PROP. V. THEOR.

Pyramides quee cadem [unt altitudine, & triangulares
~ bafes babent, inter fe funt ut bafes. :

Sint cadem altitudine pyramides quarum bafes quidem
. €riangula ABc DEF, vertices autem puncta G H. dico
A BC bafis ad bafim pEF, fic efie pyramidem ABcG ad
. 1D EFH pyramidem. Sienim non ita fit, erit yt A gc bafis
" ad bafim pe R, fic ABCG pyramis, vel ad folidum minus
. pyramide DEFH, vel3d majus. fit primum ad folidum mi-
~ nus, fitque & : & dividatur pyramis DEFHRIn dus pyra-
mides @quales inter fe, & fimules toti, & in duo prilmata
Zequalia ; funt duo igitur prifinata dimidio totius pyramidis
majora. & rurfus pyramides ex divifione facte fimuliter dj-
widantur, atque hoc femper fiat, quoad fumantur quedam
~ Pyramides A pyramide DEFH, que fint minores exceflu ,
~ Quo pyramis DEFH folidurg z fuperat. itaque furnantur, &

fint exempli eaufttpyramidcs DPRS $TYH. erunt igitur
reliqua in pyramide DE FH prifmata folido Z majora, divi-

datur etiam ABcG pyramis in totidem partes fimiles py-
ramidi DE FH. ergo s ut ABc bafis ad bafim DEF, ita quz » ¢.bujus.
in pyramide ARCG prifmata ad prifinata que in pyramide
DEFH; fed ut ABc bafis ad nn,iuﬂnmis Y J

€G ad folidum z, & igitur ut A 3c G pyramis ad folidum z,

iwa qua in pyramide ABCG prifinata ad prifmata quz in
pyramide DEFH : major autem eﬁrpﬁdmmis ABCG pri
~matibus qua in ipfa funt, ergo & folidum z prifmatibus,

quz funt in pyramide DEFH eft majus. fed & Aminuy,, .
quod fieri non poteft. non igitur ut AEC bafis ad bafim gipie
DEF, ita eft pyramis A BcG ad Olidum aliquod migus py= frasis.
ramide DE F M. familiter oftendemus neque & DR # bafis ad

,-
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bafim A Bc, ita effe pyramidem DEFH ad foli iquod

yramide A BcG mm%);.dico igitur neque efle ut mags ad
ﬁaﬁm DEF, ita A BCG pyramidem ad ali?uod folidum majus

yramide DEFH. fi enim fieri poteft, fir ad majus, videli-
cet ad folidum 1. erit igitur invertendo ut pEF bafis ad
bafim A B¢, itafolidum1ad ABcG pyramidem. cumautem
folidum 1 majus eft pyramide EDFH, erit ut folidum r ad
ABcG pyramidem, ita DEFH pyramis ad folidum aliquod
minus pyramide ABcc, ut proxime oftenfum fuit. & ut
igitur DEF bafis ad bafim 4 Bc, ita pyramis pEFH ad fo-
lidum aliquod pyramide aBcG minus, quod eft abfurdum.

. non igitur ut ABc bafis ad bafim DEF, ita eft ABCG py-

;;. hujus.

ramis ad folidum aliquod majus pyramide DE FH. oftenfum
autem eft, neque ad minus. quare ut' ABc bafis ad bafim
DEF, itaeft pyramis ABcG ad DEFH pyramidem. Pyra-
mides igitur que eadem funt altitudine, & triangulares bafes
habent, inter {e funt ut bafes. Quod demonitrare opotrebat.

PROP. VI. THEOR.

‘ Z’erJe.r que cadem [unt altitudme, & polygonas

bafes babent, inter [ funt st bafes.

- Sint eadem altitudine pyramides quz polygonas bafes ha-
beant ABCDE FGHKL : verticesautem M N punéta. dico
ut ABCDE bafis ad bafim FGHKL, ira efle ABCDEM py-
ramidem ad pyramidem FGHKLN. dividatur enim bafis
quidem ABCDE intriangula ABC AcD ADE ; bafis vero

M

. N
3“ R
Aé‘*’
- Yy :

PG HKY dividatur in triangula FGH FHK FKL. & inuno
quoque triangulo inteHigantur pyramides 2que altz atque py-
ramides quez 2 principio. quoniam igitur eft ut triangulum
AEC 2d triangulum A ¢D, 4ita ABCM pyramis ad pyrami-
dem AcpM: & componendo ut ABCD trapezium ad tri-
sngulum AcDp, ita ABCDM pyramis ad pyramidem a c-

pMm.fed & ut A ¢D triangulum ad ADE,ita « pyramisacbm ,

ad ADEM pyramidem. ergo ex i, ut ABC D bafis ad
bafim ADE, ita ABCDM pyramisﬂ 'py’ramidem ADEM:
. : &




Liszgr -XI1L .
& rurfus componendo ut ABCDE bafis ad baim A DE, ita
ABCDEM pyramis ad pyramidem ADEM. eadem ratione
& ut FGHKL bafis ad bafim FkL, ita & FGHEKLN py-
ramis ad FKLN pyramidem. & quoniam duz pyramides
funt ADEM FKLN, qua triangulares bafes habent, 8 ea-
dem funt altitudine ; erit « ut ADE bafis ad bafim Fx L, 1f2
ADEM pyramis ad pyramidem FKLN. qudd cum fit uc
ABCDE bafis ad bafim ADE, ita ABCDEM pyramis ad py-
ramidem ADEM ; ut autem ADE bafis ad bafim FKL, ita
ADEM pyramis ad pyramidem FKLN; erit ex zquali, ut
bafis ABcDE ad FKL bafim, ita ABc bEM pyramis ad py-
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- ramidem FXLN. fed & ut FKL bafis ad ‘bafim FGHKL, '

ita erat & FKLN pyramis ad pyramidem FGHKLN. quare
rurfus ex zquali,ut ABcDE bafis ad bafim FGHAL, ita eft
ABCDEM pyramis ad pyramidem FGHKLN. Pyramides

“igitur que eadem funt altirudine, & polygonas bafes ha- -

bent, inter fe funt ut bafes. Quod oportebat demonttrare.

PROP. VII. THEOR. - .

Omsme prifma triangularem babens bafim, dividitur in

tres pyramides €quales inter [e, que triangalares
bafes habent. Co

Sit prifima cujus bafis quidem triangulum a B¢, oppofitum
autem ipfi DEF. dico prifma ABcDEF dividi in tres py-
ramides zquales inter fe, qua triangulares habent bafes.
Jungantur enim 8D Ec ¢D. & quoniam parallelogrammum
et ABED cujus diameter ' £ - .
BD, erit ABD triangulum D =mp
triangulo EBD « zquale.
ergo pyramis cujus bafis
triangulum ABD, vertex
autem punctum c, =qualis é -
eft pyramidi cujus bafis EDB
triangulum, & vertex pun- A c B

4'34.primi.

4 6. hujuss

¢tum c. fed pyramis cujus bafis £'D B triangulum, & vertex .
punétumc, eadem eft cum pyramide cujus bafis triangulum .

EBC, & vertex D punc¢tum: iifdem enim planis continentur.
ergo & pyramis cujus bafis triangulum A BD, vertex autem
punctum c,equalis eft pyramidi cujus bafis £ B ¢ triangulum,
& vertex puntum p. rurfus quoniam F ¢ BE parallelogram-
mum eft cujus diameter ¢ Ejtriangulum E ¢ F triangulo cBE
eft szquale. ergo & pyramis cujus bafis BE ¢ triangulum,
vertex autem punétum D, 2qualis eft ¢ pyramidi cujus bafis
triangulum E cF, & vertex punctum D: fed pyramis ng,?s

18
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bafis quidem BCE triangulum, verrex autem punctum b,
oftenfa eft wqualis pyramidi cujus bafis tri um AEBD,
& vertex ¢ punétum ; quare & pyramis cujus bafis triangu-
lum cEF, & vettex punétum D, zqualis eft pyramidi cu-
jus bafis triangulum A B D, -

& vertex ¢ pun&um. prilf,-
ma igitur ABCDEF dividi-
turin tres pyramides inter
fe sequales, quas triangula-
res bafes habent. & quoni-
am pyramis cujus bafis -
BD Ui um,e::mx‘:u- ' Ad c bafB
tem m c,eadem eft cum pyramide, cujus bafis triangu-
lum caB, & vertex D p\mo&um,y iifdem namque pla.nis”égg-
tinentur : pyramis autem, cujus bahis triangulum A BD, &
vertex m ¢, tertia’ pars oftenfa eft prifiatis cujus
bafis ABC triangulum, & oppofitum ipfi DEF. & pyramis
igitur, cujus balis triangulum A Bc, vertex autem D pun-
&um, tertia pars eft prifmatis eandem bafim habentis, vide-
licet ABC triangulum & oppofitum ipG triangulum DEF.
Quod demonitrare oportebat. :

COROLLARIUM.

1. Ex hoc manifeftum eft omnem pyramidem tertiam
pirtem effe prifinatis bafun habentis eandem, & altitudi-
nem aqualem ; quoniam fi bafis prifmatis aliam quandam
figuram retilineam obtineat, & oppolitam ipfi em, di-
viditur in prifmata quz triangulares bafes Eabent, & quz
ipfis opponuntur. . . ‘

2. Prifmata aque alta funt inter fe ut bafes.  *

, . PROP. VIII. THEOR.

Similes pyramides quc triangulares bafes babent, in
triplicata funt proportionc bomsologorsm latersim.
Sint fimiles, & fimiliter pofite pyramides, quarum bafes

ll:;iem triangula ABC DEF, venli)Zes autem‘}; H

ARCG pyramidem ad pyramidem DEFH, uipm‘

Pproportionem habere ejys quam Bc habet ad £ F. comple

D E

Anwr enim BGML EHPO folida parallelepipeds. & quo-

a9 Diffin,
undecimi.
b 1. Diffin.
fexci.

niam pyramis Ao BcG fimilis eft pyramidi DEFH, eritsan-

gulus ABc angulo DEF mqualis, ue GBC zqualis

angulo HEF, & angulus ABG amn: atqne?qd} ut

A3 ad DE, itaBC ad 5F, & BG ad EH. quoniam igitur et
_ ut

»
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ut A8 ad DE, itaBc adEF, &l::)ircumoqualcs angulos

latera funt proportionalia, parallelogrammum BM para
! ng fumile erit. eadem matione, &
mumBN fimileeft :
nll:ll&grammo ER, &
ogrammum BK
xp&risx parallelogram-
mo. tria igitur paralle-
BM KA EN.
tribus EP EX ER funt
fimilia. fed tria qui-
dem m muatrhi; ~
o i n C E
&ﬁmﬂiaihnt,a;rqm-vero EP EX ER tribus oppofitis squa-
lia & fimilia. folida paML EHPo fimilibus i

-]

& numero qualibus continentur ; ac propterea « fimile et
BG ML folidum folido EHPo. fimilia autem folids paralies
lepipeda in ¢ triplicata funt proportione homologorum late- ¢ 35. uade-

. rum. ergo folidum BGML ad folidum EHP o triplicatam cimi.
habet proportionem ejus quam habet latus homologum 8¢
ad EF homologum latus. fed 4ut Be ML folidum ad folidum d1s-quisci.
EHPO, i ABCG is ad pyramidem PEFH ; pyramis
enim fexta pars eft ipfius folidi, cum prifina quod eft dimi-
. dium folidi parallelgpipedi, fit pyramidis tripium. $yuare
- & pyramis ABCG ad pyramidem DEFH triplicagm pro+
portionem habebit cjus quam Bc habet ad EF. Quod de-
monftrare oportebat. -
. . Ex hoc_perfpicuum eft, & fimiles pyramides ques
m bafes habent, inter je effe in triplicata proporti-
one homologorum laterum, ipfis enim divifis in pyramides
i bafes habeates, quoniam & fimilia polygona,
qua in bafibus, in fimilia triangula dividuntur, & nu-
mero ®qualia & homologa totis ; erit ut una pyramis in
una pyramide tri habens bafim ad pyrmidem in
altera triangularem habentem, ita & omnes pyramides
in une pyramide triangulares habentes bafes ad omnes in ale
tera triangulares bafes habentes; hoceft. ita pyramis ipfa
lam Rabens bafim ad pyramidem que multmn-
gulam habet. fed pyramis triangularem habens bafim
~ad pyramidem quz triangularem bafim habet, eft in tripli-
«cata proportione homologorum latgrum : & pyramis_igitus
polygonam habens baGm ad pyramidem ﬁrmfem bafim ha-
_bentem, triplicatam proportionem habebit ¢jus quam latys
homelogiim habet ad honglcgum latus. PROP
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PROP. IX. THEOR.

Equalium pyramidum, & triangulares befes baben
tium bafes ¢ aliitudines reciproce funr propartic
“males: ¢y quarum pyramidum rriangulares bafes
- babentium “bafes ¢o° aliitudines reciproce funt pro-
portionales, il funt £quales. ’

Sint nempe pyremides zquales quz triangulares bafes b+
beant 48C DEF, vertices vero 6 H punéta. dico pymm-
dum aBCcG DEFH bales & altitudines reciprocari; fal
ut A B¢ bafis ad bafim DEF, ita eflé pyramidis D E F H altits-
dinem ad altitudinem pyramidis A BCG. compleantur enim
BGML EHPo folida paralielepipeds. & quoniam pyramis
ABCG eft zqualis pyramidi. DEFH, atque eft pyr
- quidem ABcG fextuplum BGME folidum, pyramidis veo
DEFH fextuplum folidum EHPo; erit # folidum BGML
-folido E HPO, 2quale. qualium amtem folidorum

ipedorum - bafes & SO
la)lg‘::x!dinesreciprocan— x2 __BVB

bafis ad bafim Ep, it2- G
EHPo folidi altitudo
ad akitudinem folid; C 3
BGML. fed ut BM ba. - ; o
fis ad bafim EP, ita s +—)C F
ABC triangulum ad : /
triangulum DEF. ergo A B DF: :
& utasc triangulum ‘ad triangulum DEF, it folidi g&
P o altitudo ad altitudinem folidi 86 ML.-fed folidi quidem
EHPoO altitudo eadem eft cum altitudine pyramidis DEFH;
, folidi vero BgM L altitudo eadem eft cum altitudine pyrs-
midis A 8cG. eft igitur ut ABc bafis ad bafim DEF, itapy-
mmidis DEFH altitudo ad altitudinem . pyramidis A Bcq.
quare pyramidum ABCG DEF-H bafes & altitudines rec-
proce funt proportionales. Et {i pyramidum aBcG DEFPH
bafes 8c altitudines reciproce funt proportionales, fitque ut
ABC bafis ad bafim D £ F, ita pyramidis DEF # altitudo ad
altitudinem pyramidis ABcG. dico A BcG pyramidem py-
ramidi DEF H ®zqualem efle. iifdem enim conftructis, quo-
niamut ABC bafis ad bafim DEF, ita eft DEFH pyramidis
altitudo ad altitudinem pyramidis A BcG; ut autem asc
bafis ad balim DEF, ita 8 M parallelogrammum ad parallelo-
grammum EP : erit 8 ut parallelogrammum By 2d £P pa-
rallelogrammum, ita pyramidis. DB FH altitudo. ad altitudi-
- “ o N mm
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nem pyramidis ABcG. fed idis quidem DEFH alti-
tudo %em eft cum ‘alﬁmdin%ymlwamllemlepipedi EHPO;
pyramidis vero A Bc o altitudo eadem eft cum altitudine
1olidi parallelepepidi BG M L. eftigitur ut 3 M bafis ad bafim.
EP, ita HPO folidi paraliclepipedi altitudo ad altitudinem
folidi parallclepipedi BGML. %uorum autem folidorum
rallelepipedorum bafes & altitudines reciprocantur, ea ¢.funt ;4. unde-
2qualia. folidum igitur parallelepipedum BGML ®qualedecimi. '
eft folido paraliclepipedo EHP 0 ; atque eft folidi ,
BGML fexta pais pyramis ABcCG : folidi vero ERPO iti~
dem fexta pars pyramis DEF H. €rgo pyramis A BCG. pyra-
midi pEFH eft wqualis. Aqualium igitur pyramidum, &
triangulares bafes habentium bafes & altitudines reciproce
funt proportiensles: & quarum pyramidum triangulares ba~
fes habentiumn bafes & altitudines reciproce funt propertio-
males, ille funt 2zquales. Quod oportebat demonftrare. -

. L .

PROP. X. THEOR. .

Omnis conus tertia pars ef cplindri, qui candem bafims
babet &y altitudinem equalen. '

Habeat conus eandem bafim quam cylindrus, videlicet
circulum A Bcp, & altitudinem zqualem. dico conum ter-
tiam partem effe cylindri, hoc eft cylindrum coni triplunr
effe. Sienim cylindrus non fit triplus " coni, vel maior erit

uam triplus, vel minor. fit primo major qudm triplus; &
3efcribamr in ABcD circulo quadratum AsCD. ergo qua-
dratum A Bcp majus eft qudm dimidium ABcD circuli. &
"2 quadrato ABCD erigatur prifma squealtum cylindro,

quod quidem prifina majus e- . A SO
rit qudm cylindri dimidium; - -
quoniam fi circa circulum A B~ :
€D quadratum defcribatur erit D
inferiptum ?uadratum dimidi-

um circumfcripti: & funtab " - o
cifdem bafibus erecta folida pa- - G
rallelepipeda zque alta, nimi- -+ =~ ¢ - - ,
rum prifmata ga. quare prifmata inter fe funt aut bafes, & 42.Cor. 7:

prifina igitur eretum 2 quadrato A Bcp dimidium eft prif-hu®
matis erecti t‘guadrato quod circa circulum aBCD deferi=!
bitur, atque eft ¢ylindrus minor prifimate ‘erecto 2 quadrato
uod defcribitur circa cifculum A BCD. prifima igitur, ere<
m 2 quadrito a BED =2que altuth eylindro, dimidio cy~
lindri eft majus. fecentur circuggferentiz a8 Bc cp pa
bifariam in punétis £ F Gg,& EB BF FC CG-GDDR
: 2 ' H A~
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MA jungintur. amumquodque igitur trisngelorum AEB
8F C‘j: 6D DHA majus s eft dimidio portionis circuli ABC D,
ih qua confittit. erigamwr ab unoquoque triangulorum AE R
HFC COD DHA prifmate zque alta cylindro. ergo &

uodque ereGorum prifinatum majus et dimidio por- .~

tionis cylindri quz ad ipfum eft, quoniam fi/per puncta
E F G H parallelz ipfis AB Bc cD D A ducantury & com-
leangulgrx ipri;lg AB ;:d:D DA ;’»‘a:llelohgndngma? 3 qui-
us ¢ lelepi zque cyh crigantur :,
mntun!ukg‘jufgue ereCtorum dimidia prifimacs e2 ¢ quz
fant in triangulis ARB BFC CGD DHA. & funt cylindri
i eredis folidis parallelepipedis minores. ergo &

ta quee in trianguiis AEB BFC CGD DHA majora

fant dimidio portionum cylindri quee ad ipfa funt. itaque
reliquas circumferentias fecantes b jungenteique re-
&tas lineas, & ab unoquoque mangulcmmAcngenm prif~

" mata_zque alta cylindro, &

c1. Cor. 7.
Luius.

hoc femper facientes tandem

relinquentur quedam portiones

cylindri qua fint minores ex- B D
ceffo quo cylindrus cont tri-

plum fuperat.  relinquaneui
Jem; &fint AE EB BF FC CG

GD DH HA. reliquum igimr -
prifma, cujus bafis quidem mygonum AEBFCGDH, al-
titudo autem eadem que cylindri, majuseft quam triplum
cond. fed prifima cuus bafis AEBF¢GDH polygonum, &
altitudo eademn quze cylindri, triplum - eft pyramidis, cujus
bafis polygonum AEBFCGDH, vertex autem idem qui
coni, & pyramis igitur cujus bafis polygonum AEBFCG-

D H, vertex autem idem qui coni’, major eft cono -qui ba--

fim habet a'BcD circulum. fed & minor (ab ipfo enim com-
prehenditur) quod fieri non poteft. non igitur- cylindrus
major erit quam triplus coni. dico infuper neque cylindrum
minorem elfe quam triplum cond. fi enim fieri poteft, fit
cylindrus minor quam - triplus coni. erit invertendo woous
major quam tertia pars cylindri. defcribatur in A B c Dcircule
quadratum ABCD, ergo quadratum A jCD -imajus eft
quam dimidium 4 B¢ D circuli ; & a quadrate ABc D eri-

© gatur pyramis, verticem habens eundem quem conus. ‘py-

ramis igitur erecta major eft quam coni dimidium : quo-
niem, ut ante demonftravitmus, fi circa circulum quadratum
defcribatur, erit gadnmm ABCD dimidium ejus quod
cirm'qraﬁum defcripram gft : & fi 2 quadsatis erigantur
-folida parallelepipeda @q oono, qua & prifmata ap~
S pellantur,
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pellantur, erit « quod 2 quadrato aBcp erigitur dimidium
€jus, quod eretum eft 2 quadrato circa circulum defcripro,
etenim inter fe funt ut bales, quare 8 tertie partes ipfarum.

*  pyramis igitur cujus bafis uaguadmum A®CD, dimidia eft

ejus pyramidis quz & quadrato circa circulum defcripto
erigitur. fad pyramis ere@a i quadrao- deferipto girca cir-
culum,. major et cono, ipfurs namque comprehendis. erge
pyramis cujus bafis 4 B¢ D quadratum, vertex autem idem
ui oconi, majoreft quam coni e — -
gimidium. circumfe- -
rentizz AB BC ¢ D D A bifariam
Mpunctis £ F 0 H& jungantur o

HA. & -usumquodque igitur N
triengulorum AEB BFC CGD cl.

pHA majus eft quam dimi- F -

dium portionis circuli ABcD, in qua confiftit. erigantur
ab unoquoque triangulorum AEB BEC CGD DHA pym-
mides verticem habentes eundem quem conus. ergo & sna-
quzque pyremidum eodem modo. erectarum’ major eft
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quam dimidium’ portionis coni quz eft ad ipfam. itaque

reliquas circumferentias fecantes bifariam , jungentefine

~rettas lineas, & ab unoquoque triangulorum erigentes

Eymmides verticem habentes eundem quem conus, &
oc femper facigntes, relinguemnus ‘tandem quafdam coni
portiones quz minores erunt exceflu quo conus tertiam
cylindri partem fuperat. relinquantur; & fint quee in ipfisa s
EB BF FC CG GD PH HA ; reliqua igiur pyramis cyjus
béfis polygonam AERBF cG D H, & vertex idem qui coni,ma-
jor eft quam. tertia cylindri pars. fed pyrymis cujlis bafis

- polygonum AEBFCDH vertex antems idem qui coni, tertia

pars eft prifmatis cujus bafmlygouum AEBFCDH, slti-
tudo autem eadem qua cylindri. prifina igitur cujus bafis
AEBFCGH mgonum, & altudo eadem quee cylindri,
majus eft cylindro cujus bafis eft circulus ABCD. fed &
minus (ab ipfo enim comprehenditur) quod fieri non po-
&eit. non igiter cylindrus minor eft quam triplys coni. o-
fenfum sutem eft neque majorem effe quam triplum, ergo
cylindrus coni triplus fit necefle eft ; ac propterea conus
tertia pars cylindri.Omnis igitur conus tertia pars eft ¢ylindri,
eandem quam ipfe bafim habentis, & altitudinem ®qualem
Quod demonitrare oportebat. :

- 2

| 03 PROP.

4



214 EucEiDis: BLEMBENTORUM

-

¢ punétisP RS 03 &OEEP N

: " _PROP. XL THEOR..

Conri{p cylindvi qui eandem babent altitudinemsy inter
" fe fant ut bafes. R |
- Sint in éadem altitudine coni & cylindri, querum bafes
circuli ‘4 BCD E FG H, AXes awem K L- M N, & diametri ba~
fium a'c 6. dico ut:ABcD circulusad circulum EFGH,
ita eﬂ#mmmi"AL ad,EN conum. Sienim noain fic; erit
ut a B D Circulus adicirculum EF GH, ita-conus AL ad ali-
quod folidum: minys tono EN, vel ad majus.; fit primo ad

miny '(}_hOd fie x ; & quo minus eft folidum x cono EN, @

zquale it 1 fqlidﬁm.-dbnus igitur EN ipfis folidis x -1 eft
‘equalis. defctibatur 'in EFG&H, Ci .quadratum EFGH
quod majuseft dimi- - L - N

dio circuli. erigatura

qutd@to EFGH -py=-
farpjs 2que alta cono. ;o
pyramis ‘igitur erecta:

mmjoreft coni dimi-- o
dip; nami fi. cirea cir- !
calum quadratum de- '
fcribamus, & abipfo. 1
€rigamus pyramideny .

F

B . i a e »
 mquedltam cono ;. erit inferipta pyramis. pyramidis circum
# 6.bujus. feriptae dimidium,etenim intet fe < funt ut bales: conus autem

circani(cripta pyramide eft -
THijnor. ergo pyramis cujus I !
bafis "quadratum EFGH, "N N
wvertex autem idem qui co- = | =1
ni, major eft coni dimidio. X : ,

fecentur circumferentiz EF -
FG-GH- HE bifariam in..

PF FR RG GS S$H jungintur: -unumquodque -igitur trian-

‘ §ulorum HOE EPF FRG 'GSH majus eft quam dimidium

egmenti circuli, in- quo confiftit. erigatur-ab unoquoque
triangulorum HOE EPF FRG GSH pyramis eque alta cono.
ergo & umaquzque erectarum pyramidum. major eft di-
midio portionis coni, quz eft ad ipfam. 1taque reliquas cir-
cuinferentias fecantes bifariam, & jungentes reétas lineas,
& ab unoquoque trianFulorum erigentes pyramides aque

altas cono, atque hoc femper facientes, relinquemus tan-.

dem aliquas portiones coni, que folido I minores erunt. re-
. linquantur, & fint qux in ipfisHO OE EP PF FR RG GS
‘ SH.

A
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s m. reliqua igitwr pyramis cujus. bafis polygonum HoOE P-
F R GS, altitudo au[t’Zm eaden quz coni, yrﬁajor eft folido
3. defcibatur. in circulo- ABcD polygono HOEPFRGS
fimile & fimiliter pofitum polygopym DTAYBQCYV, & ab

iel()i:ro erigatur pyramis 2que alta cono AL. quoniam igitur
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ut quadratum.ex AC 2d quadratam ex EG, itd @ DT A Y- « 1. hujus.

: BQC Vv polygonum ad polygonum. HOEPFRGS j ut autem

uadretum exa c- ad quadratum €x EG, it2 ABRCD circulus

¢.ad circulum B G H: erit ut A BcD circulus ad circulum # 2. hujus.

EF.GH, ia -polygeoum pTaYBQCV ad polygonum mo-+
EPFRGS. fed ut ancp circulus ad circulum EFc.H, ita
conus AL ad X folidum : & ut polygonum DTAYBQCW
ad polygonim HOEPFRGS, ita pyramis cujusbafis DT A Y3
BQc v polygonum, vertex autem punctum L, ad pyrami-
dem cujus bafis polygonurp HOEPFRGsS, & vertex pun-
<tum N. ut igitur .conus A L ad X folidum, ita pyramis,
cujus bafis polygonum DT aYEQCV, & vertex punftum
L ad pyramidem cujus bafis polygonum HOEPFRGs,:8&
vertex N punctum. conus autem 4 L. major eft pyramide
que eft in ipfo. majus igitur eft folidum x pyramide qug
eftin-cono EN. fed & oftenfum eft minus, quod fierinon
potelt. non igitur ut ABcD, circulus ad circulum EFGH;
itaelt A L conus ad folidum aliquod minus cono EN. fi=
militer. dethonftrabitur neque ut EFG H circulus ad. cireu=
Jum ABCD, ira ‘efle conum EN.ad aliquod folidum minus
cono A L. dico preterea neque efle ut ‘ABcD circulus ad
circulum EFGH, ita AL conum-ad aliquod folidum majus
COnO EN. fi enim fieri poteft, fit ad folidum majus, quod
fit z. invertendo ut EF 6 H circulus ad circulum azc D,
ita erit folidum z ad AL conum; fed cum eft foligum z
majus cono AL, erit.ut {olidum z-ad AL conum, ita conus
.EN ad aliquod folidum minus cono A L : & igitur ut EFGH
circulus ad circulum ABcD, ita conus EN ad aliquod: fo-
jidum minus cono AL, ‘quod fieri non poffe oftenfum eft:
non igitur ut A B¢ - circulus ad circulum EFGH, ita conus
aL adaliquod folidum majus cono EN. oftenfum autem eft.
neque effe ad minus. ergo ut aBcD, circulus ad .circulum
EFGH, ita eft conus AL ad EN conum: fed ut conus ad
conum, ita < eft cylindrus ad cylindrum, eft enim uterque,
utriufque triplus. &. ifimr ut aBcD circlus ad circulunr
EFGH, ita. in. ipfis cylindri zzuc alt? conis. Ergo coni &
cylindri qui eandem .habent altitudinem, inter fe funt ut
bafes. Quod demonitrare oportebat. : .

04 .. .. . PROP.

A
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' PROP. XIL THEOR. -°
Struiles comi & cylindri inter fe [unt in triplicata pro-
- portione dismetrorsm gace funt in bafibus. E
Sint fimiles coni & cyli ti quorum bafes quidem cire

"culi ABCD XFGH, ditmetri verobafluasp FH, & axes

conorum, vel cylindrorum xL MN. dico copam oujus ba-
fis aABCD circulus, versex autem punctum L, ad conum
cujus balis circulus EFGH, vertex autem N tri-
icatam habere proportionem ejus quam habet 3p ad FH.
enim non habet conus ABCDL ad conum EFGHN tri-
ﬂi&m-p portionem ejus quam 8p habet ad rh, habe-
it ABCBL conusad L - 2
aliquod “folidum mi-
TS CONO KF GHN fTin
plicatam; . proportio-
bt ricad ad it
no ad minus, 3
%‘:‘.‘?; & defcri- .
r.in Z¥¢H dr+
culo quadratum EFGH. - ,
quadmum;%imx EF-. - . : ' v :
6n majws ot dimidio £FG K, circuli. & erigatur A qua~
-drato £FGH pyramis:equealta cono. exgo crecta , pyramis
major eft quam coni-dimi- - -
dium. itaque fecentur £F N\ "
FG GH HE circumferemtiz’ ’
bifariam in punQiso» R s > q4 1 X
& jungdnturgo oF Fp PG | - 1
GR RH HS SE tnumquod- - S
que igitur triangulorum EoF o
FPG GRH HSE majs eft. : .
dimidio fegmenti circuli EFG ¥, in qud . confiftit: 8 eri-
gaur 2b unoquoque triangulorum EOF FPG GRH HSE-
pyramis cundem verticem habens quem conys. erge S
umquzeque ereGtarum pyramidum goajor eft quam dimudiom .
portionis coni, qux eftad ipfam, aes igitur roliquas
arcamfercnrias bifariam, jangentefque rectas lineas,8 ab uno-
quoque frianguloruin grigentes pyramides-cundem lwbentes -
werticem ‘quem conus , acque hoc femper- facientes, tandem-
relinquenus quaidam coni Pportiones quzx mimores erunt:
exceflu quo conus EF GHN iphun X {olidum {apemt. re-

L

e,

Ylinquantur, & fint quz in ipfis O OF FP PG 6R RH HS

SE. stliqua igitur pyramis cujus bafis quidem polygonum
_ KOFP

~
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¥ OFPGRHS, vertex autem N punétum, major eft folidox.
defctibatur etiam in circulo ABcD, polygonoEOFPGRHS
fimile $ fimiliter pofitum polygonum ATBYCVDQ,3 quo
erigatur pyramis eundem verticem habens, quem conus, &
triangulorum continentium pyramidem cujus bafis quidem
eft polygonum ATBYCVDQ_ vertex autem punéum L,
anum Gt-LBT; triangulorum vero continentium pyrami-
dem-cujus bafls EoPPGRHs polygonum, & vertex pun-
€urh N, urum it N Fo, & jungantur KT, M 0.quoniam igitur
conus A 8¢ DL fimilis eft cono EFGHN, eritut BD ad FH.
ita X1 axisad axem MN. utautem Bpad FH, #ita BK mim-quinn-
- FM, & xL ad MN, & permutando ut BX ad XL, ita FM

ad m N. & cum perpendicularis neraque eft, & circa 2quales
angulos BKL FMN latera funt proportionalia. fimile igi<
tur seft BR L triangulum trigngulo FMN. Rurfus quoniam 4 6. fexu.
eftutskad xT, itarm ad Mo, & circa zquales angulos
BKT FMO latera fnt proportionalia ; eténim qua pars eft
angulus BXT quatuor rum qui ad k centrum, ea-
dem eft pars & anPulus FM o0 quatuor rectorum qui funt
2d centrutn #-: erit ¢ triangalum 3K T triangulo FM O fimi<
fe. & quoniam oftenfumeft Ut sxad x L, ita efle FM ad
MN; zqualis autem eft Bk ipfi xT, & FM ipimo: erit
ut Tk ad kz, ita omad MY & circa wquales angulos
TKL OMN laters funt proportionalia ; retti enim funt. tri-
angulum igitur Lk'T fmile ef} wriangulo Nmo. quod cum
ob fimilitedigem triangulofum. BxL FM N, fit ut L Bad B K,
ita N»ad ¥M; ob fimilituditem vero triknguloram BxT
FMO, ut KB ad 87T, ite MF ad FO: eritexzqualiut LB
ad BT, ita NF ad¥o. rurfus cum ob fimibitudinem trian-
1 LT NOM, fituwt LT ad TK, inno adom; &
ob fimilivadinem triangulorums x BT OMF, ut KT ad TB,
itaM 0 ad:oF: ex mqualieritut LT adT 3, ita NO adOF.
oftenfum sutern et &t T5 adBL, ita OF ad FN. quare
rutfus ex eequali e TL wd LB, ita ON ad X F. trngulo-
tum igiter LT3 NoF proporuonalia . fonr igm:e
-aqnisngula funt LT® NoOP trianguls, & irter
quare & ﬁgg:shﬁs i gm BXT, Vertex au-
temx,pum is oft pyramidi-cujus bafis FMoO tri-
aspulum, & vervex N ; fimilibus enim planis con-
tinenter, & multitudine 3 ibus. pyramides autem fimi-
les} & quax trivagulares bafes habent, in « triplicata funt pro- ¢ 8. hujus.
portione homologoram laterum. ergo pyramis BXTL ad
pyramidem PMON tripliatam habet proportionem ejus
quam B K ‘habet ad Fa. Gimilieer 3 pun&isquidem 4 Q p v
cY K, A punctisveiox s R c‘:rdumm&:m
. . 5

2
\
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. ramis cujus bafis A T-

'L, ad folidum.x : licatam s
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lineas, & 2 triangulis erigentes pyramides- vertices cofdem
habentes quos coni, oftendemus & unmamquamque - pyra-
midum ejuldem ordinis ad unamquamque alterius or-
dinis triplicatam proportionem ‘habere ejus quam: habet
BK latus ad homologum latus M ¥, hoc eft quam. BD ad
FH. fed ut unum antecedentium < ad unum confequencium,
ita omnia antecedentia ad omnia confequentia. eft igitur :&
utBKTL pyramisad pyramidem FMON, #a tota pyramis
cujus bafis A T-BY cvDQ polygosum, vertex autem puns
&um L, ad toam py- Y
ramidem - cujus. bafis L
polygonum: Eorre- -
RHS, &W ,wn"
@um N. quare & py- -

BYCVDQ polygonum
yertex. autem - pun-
Gum L;ad pyramidem .
cujus bafis polygonum

Zr gl
. JEVN . ; . - G .
EOFPGRHS, & vertex punétum. N, triplicatam —pr'o'portio-
nert habet ,ejus quam 5D habetad 5 H. ponitur-autem co-

nus cujus bafis.crculus aB; . - -
CcDh vertex., : ING

proportionem habere eus § |- zlt}) I x
quam BD:ad ‘PH. utigitar | 4 <} e
conus cujus bfis circulus ST " S

ABCD, VErtex autem pun-.. "Ny e e
Gtum L, ad folidum xgitaet . - o ,

. pyramis cujus bafis AT BYCVDQ,

i polygonum, vertex au-
tem pun&tum L, ad pyrsmidem L\Xus 1s polygoeum.. £ 0-
EPRHs, & vertex punftum N..liCtus gutem conus .major
eft pyramide; quz in ip(o ;' atenim eam comprehendit : ma-
jus igitureft & folidum x pyramide cujus bafis polygensmn
EOF PGRHS, vertex autem puncam N. fed & minsisy quod
fieri mon poreft. :non igitur copus cujus bafis ABCD circu-
Ius, & verrex punctum L, ad aliquod folidum -minus cono
cujus bafis circulus EFG H, & vertex N pundum, triplica-
tam proportionesy babet ejus quam 8P habet ad FH. fimi-
Liter . demonftrabimus neque copum EFGHN ad aliquod

. folidum minus cono . A Bc pL; triplicatam progortionem ha-

bere- ejus .quam habet 1 ad B D, itaque: dico neque aBc-
DL conum:ad folidusp majus cono ,EFGHN triplicaam
hal:?re prapartiopem ejis quam 2D habet ad FH. fi enim
fierl poteft; baheat ad sliqued folidum majus, Q\glOd.ﬁéﬁnlgg
T . . A4
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wvertendp igitur, folidum z ad conum aBcDL triplicatam

propertionem habet ejus quam FHiad BD: cum autem eft
tolidum ¢ majus cono EFGHN ; erit ut {olidum z ad conum
ABCDL, it2 E FGHN conus ad aliquod {olidum minus cono
ABCDL. ergo & conus EFG HN ad folidum aliquod minus
cono ABcCDL triplicatam proportionem habebit ejus quam
F H habet ad BD, quod fieri non pofle demonftratum eft,
non jgitur ABcDL conus ad folidum aliqguod majus cono
E FG HN, triplicatam propoitionem habet ejus quam BDad
F H. oftenfum autem eft neque ad minus. quare conus 4 B-
CDL ad EFGHN conum triplicatam proportionem habet,

€jus quam BD ad FH. ut_autem conus ad conum, itae¢cy- e1s.quinci.

lindrus ad cylindrum, cylindrus enim in eadem exiftens

bafi inqua conus, & ipfi que altus, coni f triplus eft. cumf ;o hujus.

ftenfum fit omnem conum tertiam partem efle cylindri
dem quam ipfe bafim habentis, & @®qualem altitudinem.,
ergo & cylindrus ad cylindrum triplicatam proportionem
ebit ejus quam BD habet ad F H. Similes igitur coni &
cylindri inter fe funt in triplicata proportione diametrorum
Quz funt in bafibus. Qx'odp demonttrare oportebat. :

. PROP. XIIL THEOR.
Si'eylindras plano fecetur oppofitis '
plais pardllel, ‘erit it cylindras O —2——
ad cylindrum, 1ta axis ad axem.

Cylindrus enim Ao D plano GH fece-. | = ‘
tur oppofitis planis a8 cD parallelo, RN N1 __AS
& omll:"st axi 5 P ilmun&o, dico ut
®G cylindrus ad cylindrumc p, ita effe - .
EK axem ad axem K F. producagur enim A/-l; ~Ng
EF axis ex utraque parte ad puncta "N | .~

L M: 8 ipfi quidem Ex axi ponantur
zquales - quotcunque EN NL; ipfi vero Y
FX -zquales quotcunque Fx xMm: & G

per punéta . N X M ducantur plana ipfis ><
AB cD parallela, atque - in planis

L NX McircacentralL XN X M intelli- ©

gantur circuli OP RS TY VQ_®quales VC -
ipfis AB cb; & cylindri PR RB DT =
T@_intelligantur. quoniam igitur axes \<
LN NE EX inter fe funt ssquales, erunt v M

=

]

(o ]
ld
v

cylindri PR R B BG imter fesut bafes; - # 11. hujus,

#quales autem funt bafes;ergo& cylindri- o ,

PR RB BG funt zquales. quod cum axesiL N NE Exint?r. '
;‘ e .
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- axis KF, totuplex eft' & Qg cylindrus

+ fuperat axem kM & P G cylindrum fu-

4 6. Diffin.
quinti.

" axis ad pun@um N; pometurque ipfi

. @ 11. hujus.

4 13. hujus.

7
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fe zquales {funt, itemque cylindri PR RB BG inter fe -
qu:lzs ; fitque ipforum LN NE EX multitudo @qualis mul-
titudini ipforum PR R B BG : quotuplex i

eft axis X ¢ ipfius EX axis, totuplex erit ©
& PG cylindrus cylindri 8. eadem
ratione & quotuplex eft Mk axis ipfius

cylindri ¢p. & fiquidem axis Lk fit R
uglis axi KM, erit & PG cylindrus
cylindro 6 Q_zqualis ; fi autem axis Lk
major fit axe kM, & cylindrus e ma- ,
jor erit cylindro ‘cq; & fi minor fhi-
nor. quatuor igitur exiftentibus magni-
tudinibus, videlicet axibus ex KF, &
cylindris B¢ ¢ b, fumpta funt 'que G
multiplicia, axis quidem £ X, & BG Cy-
Yindri, nempe axis x ., & cylindrus PG;
ayis vero xr, & cylindri 6p =que ©
multiplicia,axis fcilicet K M, & 6 Q_cy- T
lindrus, & demonftratum eft fi L k axis

perare cylindrum 6 o_; & fi zqualis 2- v
qualis; & fi minoroginor. cft ¢ igitur.

axis kX ad axem k¥, ut BG cylindrus :
ad cylindrum 6. Quarefi cylindrus plano fecetur oppofi-

tis planis parallelo, erit ut cylindrus ad cylindrum, ita axis .

ad axem Quod demonitrare oportebat.

PROP. XIV. THEOR.
In cqnalibus baftbus exiflentes coni & cylindvi, inter
_ Jefunt ut altitudines.

Sint enim in zqualibus bafibus A B ¥
¢, cylindrie B FD. dico ut EB cylin- ;
drus ad cylindrum FD,ita effé ¢ # ax-
em ad axem xL. Producatur enim xr

GH axi zqualis LN; &circaaxem LN E~ >N ¢
intelligatur cylindrus c M. quoniam igi-

tur cylindrie8 cm eandem habent al- .
titudinem, inter fe « funt ut bafes : bafes

autem funt zquales. ergo & cylindri -

EB C M inter fe @quales erunt. & quo- :
niam cylindrus FmM fecatur plano cb, AL gz Yp X -

oppofitis planis paraliclo, ertéut ¢M

e e s —————f - e
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* ¢ylindrus ad cylindrum F b, ita axisL N ad KL axem. 2qua-
- lis antem eft cylindrus quidem ¢M cylindro E8; axis vero

L. N axi GH. eft igitur ut £ B cylindrus ad
ira axis GH ad KL axem : ut autem EB

yhndrus

lindrum ¥ D,
ad cy-

lindrum F D, it <A BG conus ad conum ¢DK; cylindri funt. ¢ quinei.
enim conorum 4 tripli. ergo & ut.GH axisad axem KL, ity ;o hujus.
eft ABG conus ad conum cpK, & cylindruses ad FD Cy-
lindrum. In bafibus igitur zqualibus exiftentes coni & cy-

Yindri, inter fe funt utaltitudines. Quod demonftrare opor-

tebat.

PROP. XV. THEOR.

< AEqualium conram, & cylindrorum bafes & altita-
dines reciproce [unt proportionales 5 & quorsm cono-
rom ¢ cylindrorum bafes ¢ altitudines reciproce

Junt proportionales, illi inter [ funt equales.

Sint 2quales coni & cylindri, quorum bafes quidem 4 B~
€D EFGH circuli, & diametri 1pforum ac EG; axes au-
tem KL MN ; qui quidem & conorum vel cylindrorum funt
altitudines, & compleantur cylindri Ax go. dico cylin-
drorum Ax Eo bafes & altitudines reciproce proportio-
nales efle, hoc eft ut A BcD bafis ad bafim EFGH, ita effe

altitudinem MN ad altitudinem xrL. -

altitude enim kKL vel ®qualis eft alti-
tudini MN, vel non equalis. Sit pri-
mo zqualis: arque eft Ax cylindrus
zqualis cylindro Eo0. qui autem ean-
dem habent altitudinem coni & cy
lindri inter fe funt « ut bafes, #qualis
igitur eft bafis ApcD bafi EFGH. cft
igitur utbafis ABcD ad EFGH bafim,
iaMN altitudo ad altitudinem xL. non
fit autem altitudo KL altitudini My -
qualis, fed major fit M N,.8& auferator
ab ipfa MN altitudini Lx sequalis p M,

R

$ s1nhojun

¢

& per p fecetur Eo cylindrus plano Tys, oppofitis pla
nis circulorum EFGH Ro panllelo, intelligaturque cylin- -
drus Es cujus bafis quidem EFGH circulus, altitudo au-
tem PM. quoniam igitur A x cylindrus 2qualis eft cylindro
E0, alius autem aliquis eft cylindrus Es ; erit ut AX cy- -
lindrus ad cylindrum Es, ita cyliudrus 0 ad Es cylin-
drum. Sed ut ax cylindrus ad cylindrum s, «ita bafis
ascp adeFPGH balm; cylindri enim AXx ES eandem

habens altitudinem : ut autem cyliodrus 50 ad £s

cylin-
drum
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«13. hujus. dru ¢, ita M N altitudo ad altitudinem M P. nam cylindrus
E o fecatur'plano: T ¥s, oppofitis planis parallelo. et igitur
- ut'ABcD bafisad baim EFG H, itz al- ‘
titudo MN ad MP altitudinem. zqualis
. autem eft mP altitudo altitudini” kL.
-quare ut bafis A8c p ad EFGH bafim,
ta MN altitudo ad altitudinem x 1. -
qualium igitur cylindrorum ax o0 ba-
fes & altitudines reciproce funt propor-
Sed i cylindrorum Ax Eo bafes &.
altitudines funt reciproce proportiona-
les: hoc eft ut ascp bafisad bafim
EFGH, itaaltitudo M N ad kL altitudi-.
nem. dico ax cylindrum cylindro E0 B
zqualem effe. iildem enim conftrutis ; quoniam ut A Bcp
bafis ad bafim E FGH, ita altitudo MN ad x L altitudinem
altitudo autem x L qualis eft.altitudini Mp: eritut ABcp
. bafisad bafim EFcH, itaMN altitudo ad altitudinem MP.
b 3r.bujus. fed ut aBcp bafis ad bafim ErcH, ita b AX cylindrus ad
cylindrum £ 5 ; eandem enim habent altitudinem. ut autem
MN altitudo ad altitudinem MP, ita « cylindrus Eo ad Es
cylindrum : eft igitur ut A x cylindrus ad cylindrum £, it
lindrus £ @ad Es cylindrum. cylindrus igitur Ax cyline
ro£o eft equalis. fimiliter autem & in conis. 'Quod de-
monftrare oportebat. o :

PROP. XVI. PROBL.

Douokus civculis circa idem centrum exifientibus, in me-
Jori polygonum wqualium & mcmey parium late-
rum defcribere, quod” minorem civcalum non tangat.

Sint dati duo cireali'ABCcD EFGH circa idem centrum
£. oportetin majori circulo a wep polygonum zqualium
& numero parium laterum .
defcribere, non tangens mi-
norem circulum EFGH. du-
catur per K centrum recta li-
nea B D, atque A:pundto G ipfi
BD ad'rectos angulos ducatur
'AG, & ad ¢ producatur , &

#16.tertii. A C Cifculum EFGH « tangit.~
Itagjue circumferentiam B A D bifariam fecantes, & ejus di-
midium rurfus bifariam, & hoc femper facientes, tandem re-

* linquemus
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linquemus circamferentiam minorem ipfa A D. relinquatur,
fitque LD : & 2 puncto L ad B D perpendicularis agatur L M,
& ad N producatur, junganturque LD DN. €rgo LD ipli '
D N eft 4 2qualis, & quoniam LN parallela eft ac, & A Gy, cenii.
tangit d EFGH; ipla LN circulum EFGH non tan-
get, & multo minus tangent circulum EFG H re(te linex
LD DN. quod fiipfi LD ®zquales deinceps circulo aBcD
gprabimus, defcribetur in eo polygonum zqualium & nu-
mero parium laterum non tangens minorem circulum EFG H. -
Quod facere oportebat. ‘ '

PROP. XVIL PROBL.

Duabus [phaeris circa idem centram exiflentibus, in
major: folidum polybedrum deferibere, quod minoris
Jphare [uperficiem non tangaz.

Intelligantur duz fphare circa idem centrum A, oportet
in majori fphera deicribere folidum polyhedrum minoris
fpbzrz fuperficiem non tangens.. fecentur fpherz plano

liquo per centrumdudo ; iectiones erunt circuli, quoniam
diametro manente & femicirculo circumduo fphera fata
aeft ; ergo in quacunque pofitione femicirculum intelliga- « Diffin.1q.
mus,quod per ipfum producitur planum in fuperficie {phaera vadecimi.
circulum ethiciet, & conftat circulum eflée maximum,cum dia- C
meter {phere que & femicirculi diameter eft,major # ficom- # t5. cermi.
nibus redtis lineis qu in circulo vel fphera ducuntur : firigi-
tur in majori quidern fpheera circulus 8 ¢ D E,in minori autem
cirqulus F 6H, & ducantur ipforum duz diametriad retos
inter fe angulos 8D Q. occurrat BL minori circulo in 6 ;
ducatur 2 pun@o G ipfi A ad rectos angulosGL, & jun-
gawr AL. itaque circumferentiam E'B bifariam fecantes, &
dimidium ipfius bifariam atque hoc femper facientes, tandem
relinquemus quandam circumfereptiam minorem ea
circamferentize circuli Bc b, qua fubtenditur a recta quali
ipi gL. relinquatur, fitque circumferentia 8. minor igi-
tur eft reCta BK quam GL; eritque BK latus polygoni -
qualium & parium numero Jaterum non tangentis minorem
circulum, fint igitur. polygoni latera in quadrante circuli
BE, reckg BK KL LM ME, & punéta k A producatur ad
N: & 2 pun&to a plamocrculi Bc DE ad reCtos angulos
« conttituatur A x, qua fuperficiei fphra in puncto X oc- ¢ 12. unde-
currat, & per A X & utramque iplarum B D k N plana du- cimi.
cantur, quz _ex jam dictis efficient in fuperficie iphxre
maximos circulos. iraque efficiant, & fint in diametris B

. KN
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KN eorum femicirculi BXD BXN. juoniam igitur x A refta’
elt ad planum circuli BcDE, erunt omnia plana qua per

igﬁm:mmnfwm,ad idem circuli plaoum ¢ re@a : ‘quare

femicirculi 3XD KXN rei funt ad idem ‘planum.
& quoniam femicirculi BED BXD KXN ®q funt,
in ®qualibus enim confiftunt Bp kKN diametris ; erunt &

" eorum quadrantes BE BX KX inter fe aquales. quot igitur

Istera polygoni funt in quadrante BE, tot erunt & in qua-
'dnndﬁs dez:n

BX KX, ®qualiaipfis BX KL LM ME. 3
bantur, & fintBo OP PR RX KS ST TY YX: jungantur-

«18. unde-QU€ SO TP YR, &ab ipfis os ad planum circuli BcpE

cisai.

perpendiculares ducantur. cadent ha in ¢ communes plano-
* :

*

S K
' B

rum feltiones B D KN, quoniam & plana -

femicirculorum BXD KXN ad planam O,
ﬁci‘:'culi BCDE recta funt. itaque cadaat,
tque-ov SQ, & vQ_ jungatur. cum
igitor in squalibus, tvicioculie BXD
KXN es circumferentize fumptee fint

- BO Ks,& duc perpendicularesov s Q,

f 2 Exti.

eritov quidem ipfisq_: is, BV vero
ﬁualis ?(m%dtgurtemm BA ®qualis toti K A: ergo'8e
iqua v A relique Qa cft 2qualis. igitur ut Bvad va,ia
KQ ad Qa: ideoque vQ_ iEx BK parallela feft: quod cum
utraque ipfarum 06 s Q_rects fit ad circuli 8c DE planum,
erit

o e o A e
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erit ov ipfi 5Q_¢ parallela. oftenfa autem eft & § 2 £ 6. unde.

lis. crgo'}:zy 50 gequales #fint & panaliele. '&mam;'m‘- -

Qy paraliela eft a s0, fod & parallels ipfi x 8 ;- erit & "3 PIME

iso ipfixs ch: & ipfus conjungunt Bo Ks. ¢rgo® ;o ande-

KBOS 9 rum eft inuno ¢ plano: mam fi dute rectec mi.

lineze parallel fint, & in utraque ipfarum quevis punctak7: unde-

fumantur, quz di¢ta puncta conjungit recta linea in eodem '™*

eft plano, in quo panaliele. & cadem ratione utraque ipfo-

rum quadrilateropnm sOoPT TPRY inuno funt plano. eft

autem in { uno plano & triangulut YR X. fi igitur 2punctis 7 2. unde-

0 s P T R ¢ ad a ductas redtas! lineas. intelligamus, con- cimi.

ftituetur quskdam figura folida polyhedr4 inter ¢ircumferen-

tias BX KX, ex pyramidibus co (ﬁoﬁm, guarum bafes qli~

dem kBOS §OPT TPRY quadri ,- & triangu ufY

YRX ; vertex autem pundtum 4. qudd fi in unoguoqug las

terum KL LM ME, quemadmodum in X 8 eadem conitrum~

mus, & in reliquis-tribus quadrantibus, & in feliguo hes |

mifphxtio conftituerur figura quzdam polyhedra in fphaera:

defaripta, & compéfita ¢x pyramidibus, quarum bales (ux?

gnengirilatém jam dicta, & YR x triangulum, & quz ejuf-
ordpi:lish?;t, vertex auw:{r a’prgn&um. dico d.}t%la.x;

figuram fam non tangere fuperficiem minQris -

r®, in ,qul);ﬁcircu]us FGH. ducagfrimpun&o A adppla-. 1r.unde-

num quadrilateri kK Bso perpendicularis Az, cuiin puncto cimi.

z ocomrrat, & AZ LK jungantur. itaque iam A Z recta

eft ad quadrilateri k850 planum, & ad omnes rectas li-

neas, qua ipfam contingunt, & in eodem fuint plano » ret® » 5. diffin;

angulos facict. ergo  AZ ad utramque ipfarum BZ Z K’ eft undecimi.

perpendicularis. & quoniam A8 oft mqualis ax, erit &

qmdmtumex.anﬁ;toexs; e, & funt quadrate .

quidem ex AB 2qualia ¢ quadrata ex Az ZB, angulus,,.. ,rimi,

enim ad z rg€lus eft; quadcnl'ato autem ex A K zqualia ex 7P

Az ZK quadrata. ergo quadrata €x Az 2B quadratis ex

4% z K fequalia funt. commune auferatur quadratum ex a z.

reliquum igitur quod ex BZ reliquo quod ex z K eft exqua-

Ie; ergorets pY re@x 2 x zqualis. Similiter oftendemus,

& quxe 2 pun€io z ad punéta o s ducuntur utrique .ipfa-

rum BZ 7K zquales effe, ¢irculus igitur centro z.& inter-

wvallo una i 28 Zx deicriptus etiam per punéta o s

rrandibit, & quoniam in circulo et Bk s0 quadrilatensm, &

funt xquales. 08 BK Ks & minor 03, erit angulus BZX

: obm{us;.idg:iuenx major quam Bz, {ed 8 6L quam BK

et major, multo. igitur major eft GL quam Bz. & qua~
dmnmc;él;wdmoanz majus. & cum eequalis fit AL
iplt 438, erit quadratum chLi,quadrato ex AB zqual{g;

ed
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fed quadrato quidem ex aL- qualia funt quadrata ex aG
G L, quadrato autem ex AB squalia quadrata ex BZ Za,
quadrata igitur ex oG GL aqualia funt quadratis ex B2
Z A, quorum quadratum ex BZ minus et quiadrato ex GL;
ergo reliquum ex z A quadratym majus eft quadrato ex A G,

X
B rd
P
N D
F “ E-
o S
¢ 6
. N o
. o oo - L= - K

: A D B.
& obid re@ta linea z 4 major eft re®a ac, atque eft az
quideth 3d unam polyhedri bafim, AG vero ad fuperficiem
perpendicularis, quare polyhedrum minoris fphere fuperfi-
ciem non tanget. Duabus igitur ipharis circa idem centrum
exiftentibus, in majori folidum deicriptum eft minoris fphae-
rz fuperficiem non tangens. Quod facere oportebat. -

. Cer. Quod fi etiam in altera fpheera folido Yolyhedro de-
Acripto, in fphera BCDE fimile {olidum polyhedrum de-
Acribatur, habebit folidum polyhedrum in fphzra BCDE
-ad folidum polyhedrum in altera fphzera triplicatam propor-
tionem ejus, quam diameter fphere BcDE habet ad alee-
xius {phere diametrum. divifis- enim folidis in pyramides
‘numero zquales, & ejufdem ordinis: erunt pyramides fi-
miles. fimiles autem pyramides inter fe in triplicata funt
proportione homologorum - laterum. ergo pyramis cujus
bafis et xBOSs quadrilaterum, vertex autem A}
ad pyramidem in altera fphera ejufdem ordinis mm.m
proportionem habet ejus, - quam latus homologum I od
- ' mologum

e m———— —— . ..
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mologum latus; hoceft, quam habet AB ex centro fphere -
circa centrum' a exiftentis 2d eam, qua eft ex centro alte-
rius fphzre. fimiliter & unaquaque pyramis earum, quz
funt in fphxra circa centrum a ad unamquamque pyrami-
dum cjuidem ordinis, quz funt in altera fpheera, triplica-
tam proportionem habebit -ejus, quam habet 4B ad eam,
que eft ex centro alterius {phere. Et ut unum anteceden-
tium ad unum confequentium, ita antecedentia omnia ad
omnia confequentia. quare totum folidum polyhedrum,quod

eft in {fphxra circa centrum 4, ad totum folidum polyhe~
drum, quod in altera {phara, triplicatam proportionem’ ha-
bebit ei’]us, quam habet A B ad eam, quz eft excentro alte- .
rius fphaere, hoc eft, quam habet 8D diameter ad alterius
fphere diametrum. - : :

PROP. XVIIL. THEOR.
Sphere inter [¢ in triplicata funt proportione [usrum
diametrorum.

Intelligantur fﬁhame ABC DEF ; quarum diametri Bc
EF. dico A Bc {pheram ad {pheram pEF triplicatam pro-
portionem habere ejus, quam habet B¢ ad EF. Si enim non
ita eft, fphera A Bc ad iphzram minorem ipfa DEF, vel
ad majorem, triplicatam proprotionem habebit ejus, quam
habet B¢ ad £F. Habeat primo ad minorem, viaelicet ad
cuk. & intelligatur fphxera DEF circa idem centrum,
circa ?uod fphera ¢ HK : defcribaturque in majori {phera
DEF folidum polyhedrum non tangens <« minorem iphz- , |, pyu,

" ram G HK in fuperficie ; & in fphxra A Bc defcribatur fo-
lidum polyhedrum fimile ei, quod in fphzera DEF defcri-

ptum eft. folidum igitur polyhedrum, quodin fphera aABc
ad folidum polyhedrum, quod in {ph®ra DEF triplicatam
+ proportionem habet ejus, quam Bc ad EF. habet autemgcorol an-
ABc f{phers ad fpheram GHK triplicatam proportionem cecedente.
¢jus, quam BC ad EF. ergo ut A Bc {phxra ad {pheram
GHEK, ifa folidum polyhedrum in {phxra aABc ad folidum
polyhedrum in fphzra DEF; & permutando, ut ABC

o ' Pa ’ " {phira
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haera ad folidum polyhedrum, quod in ipfaett, in cAx
ad folidum polyhedrum,’ quod in fgl:-nm DEF. M2~

- jor autem eft fpherd A Bc folido polyhedro, quod eft in

ipfa. ergo & GHK fphaera polyhedro, quod in fpheera
ﬁv eft major, fed & minor, ab ipfo enim comprehendi-
tur, quod heri non poteft. non igitur ABc fphxra ad
fpheram minorem ipfa DEF triplicatam proportionem ha-
bet ejus, quam 8c ad EF. fimiliter oftendemus neque
bEFP iph¥ram 3d {pheram minorem ipfa ABC triplica-
tam habere proportionem cjus,’ quam habet EF ad Bc: dico
infuper fpheram ABc neque ad majorem fpheeram ipfa
DEF triplicatam propertionem habere ejus, quam Bc ad

£P. fi enim fieri poteft, habeat ad majorem LM N. inver- -

tendo igitur fphxra LMN ad A Bc {pheram triplicatam
proportionem tl:abez cjus, quam diameter EF adl:;c dia-
metrum, ut autem fphxra LMN ad ABc fpheram, ita
fphera DEF ad fpheram quandam minorem ipfa ABc,

uoniam fphera L MmN major eft “ipfa DEF. ergo& DEF
iphxra ad {pheram minorem ipfa A ¢ triplicatam propor-
tionem habet ejus, quam EF ad Bc;’guod fieri non pofle
oftenfum eft. non igitur A Bc fphera ad fphaeram majorem
ipfa DEF triplicatam procﬁmnoncm haber ejus, quam B¢
ad gF. oftenfum autem eft neque ad minorem. ergo Asc
fphera ad fphzram DEF tgglmmm mp:rtionem habebit
cjus, quam BC ad EF. Quod demonitrare oportebas.
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