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PRAFATIO.
98T tot nova Geometrie Elementa, non
ita pridem in_lugem emiffa, of foriaff
uod mirstur Tyro Mathematicus,aonofa

., bac, & (ut quibuldam videntur) obfoleta

Euclidis guxeia & prelo denuo prodire ; prefertim -
cum wop pauca in illis vitia detexiffe fibi vaff fint,
qus Geometriam Elementarem nové quadam. me-
thodo excolendam propenust. .. Hj enim Lyncei Phi-
manfErationss wiz, cvideges, 16 emnes malo or-

dine difpafitags.., alia|q M mendas innumeras, per
omaem antiguitatem ad [us ufque temipara, Igtentes,

e amuenifie jactane. . ...
Pace andaller afiere, Eu:

At tantorum virorum
chidem ab_ iis immerizo reprehenfum ¢ffe, . ejufque
Definitioges diftinitas & claras, é primss principiis &
conceptibius ngftrds petias eftc 5 deraonftratianes. Ele-
gantes per [pacuas £ concinnas; 1.atsocinands vim adeo
evidentem &3 _mervofam, ut facile snducar: credere
fcuritasen ffam 3 firolis sllis totes infimulatam,
confuffs potius & perplexis eorum ideis, quam de-
monftrationifus 1pfis imputandameffe. Et utcunguye
nonnulli queramtur, de malg rerum. difpofitiane,.
1mquo ordg'neﬂwn.tc_'net Fuclides, aliam-tamen. mne-
thodum magss idomeam, & difcentibus facifzorem

inter-omuia;hag geius [eripta wpvenio nullam. .

a2 * Non

Uofopbi Enclidlis Definitiones porum perjpicuas, de- .



Nonmeum eft bic locihypercritices Horum capti-
ancults figrllatim 't fed-in -es-Elementss
vel medsocriter verfato, flatim patcbit, Calumnia-
~ tores bos fuamy potiug ofcyyantsam monfirarey quam
-veros in noffro authgeg_lapfus arguere ;: smo néhoc
quidem dicere vereor, quod wix, & ne vix quidem
unum, aut alterum ¢ tot noves fyftematibus invensr:
potefbt; in guibus pluressign funt labes; i feedsores
paralogsfmz, quam in Euclidem vel fingere potuerunt.
T 'Pvftot infelices 1 Geometrid reformandé cona-
tas, quidam non “infimi Geometre Elementa de
novo conftruere non aufi, ipfum Euclidem omnstbus
aliss Elementorum Scriptorsbus merito pretalerapt,
étque edends fuas® ciras impenderunts bi tamen
i mefcio” quibus opinionsbus dudli, alias propofi-
 ttones provfus omittunt,” aliarumqse demonftratsomes
 in pefus mutant. “Inter s eminent Facqnetus &
Defchalles, quorum utrique mald quodam fato con~
tigst, ut elegantes quafdam & m Elmentss optimy
Jure ponendas propofitiones quafi incptas & inutsles
rejecerint, gkales funt propofitiones 27, 28, 29. i
bre Jexte, cum aliis nonnulles quaruni nfos fortaffe
thlos latebat.  Infuper quandocunquc tpfas Euclicks
- demonflrationes deferunt, maltam in argumentando
peccant, 8 & concinnitate Veterumrecedunt.
- 1In hbro quinto demonfirationes Euclidis in  to-
tum repudiarunt, 3 Proportionis ' definitionem alil®
2erminis conceptam attulerunt ; ot qua unam tan-
pam 8 duabus proportionalium feciebus compreben-
dit, & quantitatibus commenfurabilibus folammodo
. competit :qihilominus fuas, que funt de proportione,
demonftrationes omni quantitati tam sricommenfu- .
rabils quam commenfurabils in fequentibns libres ap-
o L . plcant.




%natmmym lapfmm nec. Legios neg

Pphicants.
-Geometre faclle candonaffent,  nifi bi. anthores in

alrss fuis forsptss de Seientiis Mtbmatzm bend
wnarysffens.  Foe quidem commune .eft iis vitiuem

aam:: asnsbus hodiernas Elementorum. Scriptorthus,
:um mndam impingunt [copulum, & ut fusm.sn

oftentent peretiam, authorem. noftrum

mre. mmamc wlpandﬂ smo laudands reprehendunt,

Ileé{ aporssanalium deﬁmtumm mmtelligo,

inqud intellellu. facilem. proportioialium propricia-

fem exponst, . qua . quantitatibus omnibas tam in-

somosenfurabilibus quam commenfurabilibus agne

convensty & d.qud cetere omues prnpartzwdm
Mmate: Jacsle confequuntar.. -

v Flapue propriesatss demonfirationem in Euda&

&ﬁdcrm Eyreges bi Geometra, atque defelum. des

: mﬂratmue fud. fnpp s [ fespzam Hig itea
ram contemplars lces

eoris vn Logicd pw
qus definitionss nominis demonflratisnem. eai-

koamm,
| F&m talss enim-eft bes Eusledss -defimrco, gk

dllas. quantitates proportionales vacat, qua conditees
n1es i dafinitione [u:i allatas obtinent. Quidns pnmo
Elementorum autheri licebat qualiber nomina quan~
tiswoibue hec requsfita habentibus,.arditrio fuo affis
gere? Licebat proculdubie, fuo sgstur W ]ure,EL
eas proportionales vocat,

- Sed opere pretium erit, metbadmn, quﬁ bm praa
pmtatem demonfbr ave conantur perpendere. iffellin
emems quandam uns. tanium propersionalium generty
vtz commenfur abilsum, cougrmm affsmunt 5 &
£xsnde multss ambagsbus long i que sonclufionum Jeris
ansoer falem, quam Buclides pofuss, preportsonaliom
Mrm deducunt 5 quod corse . sam. e

quam



f’ G QURMRLALIORS. r:gnlu fmtss- alumnﬂzw—
tur, At longe reftius feciflent, fi propriceatem
untverfalem ab Fuclide affgnatam prismo
& exinde particularem illam &3 unr’ tantum proper-
teanalium fpecie: congruentem deduxiffert. Quont-
am vero hanc refpuerunt methodum, talem demen-
Prationem ad finem: bujus. prejatzmm attexere iz~
bwss. . Qus Euclidem ulterius defenfum videre cu-
piunt, - confulant eruditas & fummo judicio. sanferi
ptas Letiones Mathematicas Cl. Barovis an. 1666.
- - Cum vero tautiGeometr incidit mentso, prater-
sra.uon polfam Elementa ab eo edita, in qwﬂf
rumgne spfas Euc'idis confiruétiones & demonftra-
tiones retinet, ne wnd quidem-omiffd propofitione.;
Hinc oritur major in demonfirando vss, pelbrior
canftruends methodus, & ubz Qe Veterum Geametrd-
ruin genius claris: el quam in’ ltbrss iftuss
generss_ fisrs- folet. - ¢tere¢ Corpllaria 8.
Scholia adjecst; non moda eviers. fequentium:de-
wmonfiratiens inferviemia, veyum: etian alm w'res
bus perutitia, . . . A

szzloataw demmjframxu e]u.r o brewtate
Idorant tot: fymbolis notifque . implicantur, ut'in
Geometrm patum verfato dz%ale: & obfcurs: frant;
Multa propfiianes.que ipfim Euclidem legeats per-
ficue viderentur o Alycbraicé bac demonfbrandi
methodo tyronilus nodofe 3 vix znte&zgzbz/m red-
duntur, qualss st V. G. 13. prems Eiementt. - De-
meonfiratzenum, quas in Elemento fecundo. witulity
difficslis. admodurg tyronsbas oft intelligentias reitins
multo Euclides ipfe earum evidentinm (ut inre Geo-
metricd fleri. debet) o figurarum .contemplasione
pmt &mmamm pmzzum. Elementa fi mplm,qu;m

methodo




methodo tradends funt, nec [ymbolis nec notis nec
objeuris principiis aliande petstis inbolvenda.

« V¢, Elpmenta Barovis mimid brevibate:fis.co,
gwee & Clavio tradinsur, moleftd prolixisass Peccant.
Scholiis enim- Commentarizfque abunpdat nimis, &
lugwriot, Vix: aqu;d;m arbitrar Euglidem tam.ob-
Jewrum effe, up, tanté faryagene notarsm indsgeqt ;
nec dubito quin tyrones omnes Euclidem qy'qm o-
mnibys futs Commentatoribus faczlzgre/n spventuri
Jmt. - Iy demonfiratiomsbus Geometricis ui nimia
brevitas tenebras pearit; fic nimia. wrbqﬁac plm:
tedis' & confifionis yuam lusis affert. ..

Hifeé precipue tndubtns 'rationibus, gzma fex
Eutlidss Elementa cim undecimo’e " duodecimmo, e
viefione Féderici Commiandini e ufum }udm—
tutis C'eleberrzma hujus dmdemue Per jZ* edenda
curavi, & cateris gb u., tum quigbac; gia jam
damusy ad alins plerafque Mat, Z sfeay, partes, qua
nunc vulgo traduntut, intelligendas,’ lﬂi‘zam tum
etiam quia omnia Eaclzdu ol:er quee jam [ib prelo
Judant, “brevi tempare nitsdiffimis” CharaSleribui
Grecis & Latinis adornaia, fummdqie curi S fide
mmdau ¢ Theatro Sheldomane pmdzbmt .
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THEOREMA

& ;AMM nes W o o,
| condttzme o[ﬂ on definitions g u:'f-,
- 4 quints Itbrt poﬁta.f, Soque proma fecmdamu—

- menjurabilis, dico, quos partes prima continet fo-
~_emd¢, pot :nam;mde:pdrm quam tertiank

: Smt ABCD quatuor quantitates E: tttona!a,
Stque primia A equalis quibuflibet partibus fecandz fc.
fit zqualis qumm partibus quaryis ipfius 5, din ¢
etiam zqualem fote quingue: paxtibis quartis iplivs »,
€@uoniam enim cft u¢ A ad 8.4 ¢ ad o erig alternando
utAadcitap adn, ut autem B.ad 0 ia §8.ad sp &

ut ¢ ad 581 a} én per 1§ quinti, quare etiam ut
Aadc-ita §s'a d ¢t prima A zqualis tertiz
quare per 4. umu, erit f:cunda c 2qualis quartz
q.c.d. Univerfaliter fic; (lPa 8'c b propertdona]s,

fitque A zquahs 8, erit & ¢ zqualis - =D-Quoniam

enirn oft A ad B ﬁtc adn,emuuad [ ltan ad p, e
autems ad b ita pet 15 qumu, a8 ad oD, & pet ¢an-

demdtmnad oD ia B ad =p: quar:emmAad
cita~ »ad—ao Gd et prima’ A zqualis tereix. s,

quare per 14. Guinti erit fecunda ¢ 2qualis ~D. QE.D.

ALITER.
Sint A 8 c b proportionales, fitque A zqualis = s;
dico fore ¢ zqualem ll1:» Qloniam enim eft A zqualis -

—n, erit wA zqualis xpﬁ o8, Sumantur jam ipfarum A

& ¢ prime fcil. & tertie zque multiplices mA & mc,
item 8 & np 2que multiplices ipfarume & p. Cum
. igitur




ki o R

igitur quatuor quantitates A B cD funt proportio-
nales fumptaque funt prime A & ’ ,
“tertiz ¢ eque multiplicss mA 'mc, A B ¢ D
item fecundz B & quarte D alix mA oB mCc oD
etiam zque multiplices, per defi-

nitionem quintam Elementi quinti i mA it major
zqualis vel minor ipsd B, erit eodém modo mc 2-
qualis major vel minor ipsd b, fed eft mA zqualis
nB, quare erit & mc zqualis D, ac proinde ¢ zqualis

E.°' Quod erat demonftrandum.
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EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER PRIMUS.

| DIFFIiN_IT_IONE_S'..

: Uactum nullseft veluod fu-
Pdmne&,cm pars, vel quod magni
1L V
- Linea vero eft longitudo latitudinis expers.
S § §
Lmectermm:funtpun&a
IV

~ Redta linek eft,quz ex 2quo fois i mterpcmxr punétis.
V.

Stﬁ;gtaes oft id, quod longitudinem, & lanmdmem tea-

VL
Superficiei termisi. funt linez.
- VIL
* Plana fuperficies eft quz ex 2quo fuis interjicitur lineis.
- VIIL : 5
Planus angulus eft duarum linearum in aFlano fefe contip-

gentium, & non in dire€tum jacentium, alterius ad altcmn'
inclinatio.
IX.

do autem que ar Ium continent e linex fuerint,
1¢us angulus ap, X



EvcrLipls ELEMENTORUM.

Cum vero recta linca fuper reti linei infiftenseos, qui
deinceps funt angulos zquales inter fe fecerit, rectus eft uter-
que zqualium angulorum : & quz infiftit recta linea perpen-
di

cularis vocatur ad eam, cui infiftit,

A ) XL
Obtufus angulus l
eft, qui major eft - 4
redo.q A / :
. /

XIL
Acutus autem, qui recto eft minor.
XIIL o
Terminus eft, quod alicujus extremumeft. |
XIV.
Figura eft, quz aliquo, vel aliquibus terminis continetur.
XV. :

Circulus eft lana una linea cont: uz circurh-
ferentia appellatﬁ%gm ag quam ab uno pun&omit:’tmq ﬁgumrcxu ex-
iftente omnes rectx linez pertingentes funt zquales.

T XVL )

Hoc autem pun&um centrum circuli nuncupatur.

XVIL :

Diametér circuli eft recta quedam linea per centrum ducta,
& ex umtt{c parte & circumferentia circuli terminats, quz
quidem, & bifariam circulum fecat. :

: XVIIL

Semicirculus eft figura, qua Continetur diametro, & ea quz

ex ipfa circuli circumnferentia intercipitur.

. XIX /‘ '

Segmentum circuli eft figura, quz (

Factalinea, & circuli circumferentia

continetur. '




+L1BE RJ. D g8
XX.” ' ‘
Re&xlmeae figure funt, que) re&zs connnentur hnexs
XXE- '
T_rilaterae quidem, que tribus.
| XXIL
Quadrilater, qua quhtuor
. XXIII

Mululaterae vero, quz plunbus, quam quatuor rectis lineis
comprehenduntar. .

.

XXIV

Tnlacerarum. rarum mlzterum eft tm.ngulum
tria latera habet g%uuaha e
: X XV

Irorccles five aaqun:rure, quod duo m.ntum zequaha latera

XXVL o

Scalenum veroeft, quod tria mquahaluba kwa

XX VII ’

Ad trilaterarum figu~ .

rarum,hzr‘c:’&angulum qufiegum S
angulum habet. .

X x \' I IL .
Obtufangulum e&, ‘quod obtufum habec angulum
XXIX
Acunngulum vero , quod: tres acutos angulos habct
As XXXs



EuvcrLipls ELEMENTORUM,
) XXX.

adrilaterarum  figurarum
qua%atum eft quod, & zqui-
laterum eft, &teéta.ngulum

xxxr o
Altera parte’ longior ﬁgum eﬁ, quz re&a.ng\ﬂa quxdem
2quilatera vero non eft.

XXXII
Rhombus, qu quilaters quidem, fed rcéhnguhnondi:
_ XXXIIL
Rhomboides, quz, & op-
pofia latera, & o 0S Afl-
gulos inter fe aeq
e e
S e | }/ /
- X XXIV.
Preeter has autem reliquae quadrilatere figure trapezia vo-
tur. .
“ XXXV.

Parallelz, feu zquidiftantes reCte linex funt, quz cum
in eodem ﬁntplano, & ex utraque parte in infinitum produ-
cantur, it néwram partem fnter f&'convetiiyat.

POSTULATA

Poﬂuleturi quovm pnn&oad quodvu pun&nm reGam
lineam ducere. IL

tgde&am hmmtermmamm in continuum, & dn'e&um
producere
IIL

%’Vis centm, & mtcrvallo cxrculum deﬁ:nbere

AR ~;f@ - AYIOMATA:




A<

. productz, inter fe conveniunt

2 Lizzx ) PRER

AXIOMATA'

Quz e;dequuaha, esmtcrfefunmquahz

, Etﬁaqua.hbusaequahaadpaam cora fine squalis,

- ITE

Etfi ab zquzhbus 2qualia auferantur, reliqna ﬁmaqualn

Iv.

Etﬁmquahbusaaquahaadycxmw,wﬁﬁmcmquth& e

Et fi ab ‘inzqualibns aequaha, auferanmr, rehqha fum’ in-

®qualia.
VI

thuzcjuﬁicmduphmfunt,mrfcfunsm

viL’

Et quz ejufdem dimidia funt, inter fe funt aaqualxz

VIII..

Et quzﬁb: mutixbcongmum, inter fcl‘untéquﬂn.

IX.
Totum eft ﬁ:apartema;us

X.
D:zre&zhwe{pmumnmmpm
' X1 o
Omnes anguli reQti lnter fe aa?ades fune,
: - XIL

Et fi in ‘duas refas lineas
re&ahnmmcxdens interiores,

& ex eadem os duo- " -
bus rectis mmores rit, re-
&z linez ille in infinitum’

€X ea parte, in qua funt anguli’

" duobus is minores.

Not. Cum £Ium angwli ad umsm pu&aiu c»gﬂvzt Jcﬁgm-

t tribus literis quarum illa que eff ad verticem

tur quil;

* - anguli in medio pomstur,V .G. i figure Prop.13. libriprivi

:ﬁ:ﬁn a;.&é: AB, nc’cmpra cufi;:,mm ailabu fré'
s @ re@dis AR; BE coniemtys disiter 45 ABE.

i ¥ “PROPO-



[ EvucrLibis ELEMENTORUM
' A oy oy M
PROPOSITIO I. ' PROBLEMA.

Super data réith lncd terminata; friangalum- equila-
“2erum conflituere. o
Sit duth ‘récts linea terninata A'B oportet fuper ipa A B

triangulum ®quilaterum conflitugre. Centro quidem a inter-
vallo .autem . o B circulus. defcribatur 3¢ .. Et: rurfus
centro B, intervalloque A" dé<” 7 T T

e3.Pot. fcribatur circulus ACE#, & &' ¢
panéts ‘¢, in-quo circuli fe g~ - . ‘
vicem fecant ad o3 ducantur.

4 1P, recte linex.ca cefb, Quo-
niamigitur A °centrum eft cir< .
culi DBC, eritac ipfi AB 2-

c15.def.  qualis, ¢ rurfus quoniam B cit- : )
culi ¢ A% ¢trehtrum, et B¢ 2equalis Ba oftenfa eft au-
tem, & c o xqualis a4 B. utragye igituripfarum caA cB ipfi
aB eft qualis. Quz autem eidem.funt xqualia, & inter fe
zequalia funit. Ergo’ CA'EDﬁ cB eft zqualis. tres’iginir ca
AB BC inter fe funt 2quales ; acpﬁftereatxiangmumzqui-
laterum ¢t a Bc, & contitutum eft {uper dara retka linea
terminata A B, quod feciffe oportebat. :

PROP. . PROBL. *

Ad datum pusitum datee refie linee equalems reldam
- fimeam ponere. L
Sit datum quidem pun€um a, data vero re&a linea Bc-
. oportetad Ao punctum ipfi Bc recte linex zqualem reCtam
# Pofiul. 1. lineam ponere. Ducatur a puncto a ad c reta linea- ac-:
sprima & fuper ipfi conflituatur triangulum =quilaterum Dacéh
hujus.  producanturque in diretum® . L
iplis pa Dc reGtz linexe AE,,_"/
. cPoltul. .G ¢. & centroquidemc, in-. |-
tervallo. autem B¢ circulus K
 d3.Poft. BGH defcribatur 4. Rurfufque \B
centro p, & intervallo pc -
defcribatur  circulus GKL. =
Quoniam igitur pun&tum--¢- - -
centrum eft BGH circuli, erit™ ot L
e Diffin.1s. BC ipfi cc zqualit .. Et rurlits quoniam p'"centrum eft
circuli 6K L, efit bL 2qualis p6: quarum p4-eft is
/axiom.3.DC. reliqua igimr av. relique ¢c eft equalisf. a




4

L1 B"E";.R‘ I. '
autem eft Bc 2qualis ce. Quare utraque ipfarum AL Bc
eft zqualis.ipfi cG.. Que aut(ean' cidegfelqual'ia funt, & inter
fe funt equalia. Ergo, & AL eft zqualis 8c. Ad datum igi-

tur punétum A datz rééte linex B

Quod facere oportebat.

. PROP. IIL

PROBL.

¢ zqualis pofimeft AL,

[}

Duabus datit reidis lineis inequalibns & mayori minori

- wqualem abfcindere.

Sint datee duz rectz linez inequales A& c; uarumma;or
fic A B. oportetd majori Au;z%iggr‘i_ p:‘zqu{lgm_re&,am lia

neam abfcindere. Ponatur ad a

Fun&um ipfi ¢ mqualis recta
inea AD 4, & centro quidem

A mterv'alI,O autem AD circu-
lus defcribatir pEF?®. . Etquo- .

nian a centrums. ¢ff . DEF cir-

culi,erit AE ipl AD zqualis.’

Sed & c ®qualis Ap. Utraque

igitu; ‘ipfarum " A'
ipﬁ‘ceﬁ

AE c ipfi AD ,quialiéf‘grit. e
zqualis ¢, Duabus igitur datis retis lineis in - ¢ Axiom.x.

& AR

" s Per ante-
- ‘cedentem,
By pot. 3.

.

qualibus A8 ¢ } majori a8 minori ¢ =qualis Abfciffa eft.
A E. Quod feciffe oportebat. . -

/ PROP. IV. THEOR. o
St duo triangals duo latera duobus Ilateribus, ogquglia
babeant, alterum alteri ; habeant. autem, & angulym
angdlo @Zﬁa‘fem‘, qui equalibis rectis lineis contine-

amr e g

afini baft egialem babebint; & triangn-

" tum triangubs xquale evie ; & reliqui anguli religuis,
arzfuli; cquales, glter alteri ; quibus wequalia latera.

Jubtenduntar.

Sint duo triangula ABC DEF
duobus 'lateribus DE - BF-: - -
qualia habeant; alterum:alteri, " -
videlicer larus quidem: A3 k- -
teri DE ®quale, latus vesroac -
i z.néulum.ucan-

ipfi DF; .
aﬂ(;)nznr @qualem. Dico, &

Bc bafi EF=zqualem
effe, & tri ABC 2qua-

le triangulo par, & rehquosa:gub!tﬁbqw
o 4 ,

PRI

AT

: E

5 qut duo latera' AB-AC

B F,.
is @'
quales,

~N



& Ax. 10,

& Axiom.$.

Eucmms ELEMENTORUM

zquales, alterum alten, qulbus 2quaha latera ﬁlbtenduntur,.,
nempe angulum ABc angulo DEF: & angulum ACB an—
gulo prE. Triangulo enim ABC zpmo ipfi DEF,
puncto quidem a pofito in D relta vero AR inipfa DE:
& pundum B puncto E congruet; quod B ipfi DE fit -~
qualis. Congruente autem AB ipfi DE; congruet, & AC
reta linea recte lipex prF cum angulus BA C fit ®qualis
angulo EDFB@%S?E &c oon%glie,t ipfi F: eft enim reta
linea a.c 2y redx D & punfom 3
ebat punto . Ergo, & bafis Bc bafi £ F €0 mm
fi puncto quidem B congruente ipfi E, ¢ vero ipli F; bafis B¢
bafi  F non copgruit ; nsuz recte linex {patinm oomprehen—
dent’: quod « monporcﬂ: Congruet igitur & ¢ bals, bafi
EF, & ipfi @qualis erit. Quare, &totum ABC triangulum
congruet toti triangulo pEF, & ipfi erit zquale & reliqui
anguli reliquis angulis congruent, & i kaqualw $ erunt.
Videlicet lis ABC ghgulo DEF, & angulus AcB an-

- guloDFE. Siigitur duo triangula duo latera ducbus lateri-

4 3. hujus.

é 4 hujus.

bus zqualia habeant. alterum alreri, abeant autem & an-
gulum angulo ®qualem, qui zqualibus retis lineis contine~
tur : & baﬁmle bafi ;quailiem habebunt,h & tr;;gul iium fralxan-
oujo squale erit; rcqmanguxre is ®quales,
zxmﬁgeﬁ, qmbt’xsaqu;lm atera ﬁ.xbtm%hunmr quod oft en:‘__

dere opottebat.
PRQ],’ THEQR.,

{[q[celmm trmngularum qm ‘ad bafitn funt anguli inter,
J& fint wquakes, frorla&'u wqualibus reidis lincis
dﬂgﬂl) qot ﬁmt S, (ﬁ inter [ ¢guale.r eruni,
Su;fafcehs i um . Asc; habens a5, laous Iteri -
AC. wquak, & prody Wmdlrc&umJ,pfm AB AC.rede
linea 8D ¢E. - 1comg%\n quidem. ABC
ahgulo ac e, angulum verd - csn angulo ' ‘A
BCE zqualem eflfe. Sumatur enim in -9 '\
lisga By GuodviM. punstuym 7: stqued’:
majori AE minori AF ®qualis uufennm: e
AG: junganturque FC, GB. S
igitur AF eft zqualis- AG;.- AR 'vm;,»:r :
lpﬁAO, duzFa Ac, dusbusga aABmer ... 5f
qualgt {unt, altera -alteri; & angulum. i f« .
F AG_communem oonnncnt,bafmgmurc. D
baﬁose&‘aaquahs, & ARCIG P
uale triangulo AeB; & r i aagnhi,. T
f -angulis, aguales mt,dm Al ;qubu a};:

4o
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" triangulo A ¢B, minus majori ; quod eft ’B
" ipfi Ac. Ergo
i dup
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latera fubtenduntur : Videlicet angulus quidem A cF 2qua-
lis angulo A BG*; angulus vero AFc; angulo AcB. Et quo-
niam tota AF, toti AG eft =qualis; quarum aB eft 2qualis
AC; erit ¢ & reliqua BF relique c ¢ =zqualis. Oftenfa eft ¢ Axiom.3:
autem F c @qualis 6 B. duz igitur BF, Fc dusbus ce 6B
funt, altera alteri ; & angulus BFc %qualis angulo

cG3: eftque bafis iplojumn B¢ communis. & tran-
gulum BF c triangulo c6 B z=quale erit; & reliquli anguli
reliquis angulis zequales, alter alteri ; quibus =qualia latera
fubtenduntur. Angulus igitur ¥Bc eft 2qualis anguloccs; .
& angulus BCF angulo-cB6G. Itaque quoniam totus ABc

us totl ‘angulo acF eequalis us ‘eft, quorum an-
gulus cBG eft ®qualisipfi BcF: erit reliquus aBc reliquo d Axiomis:
Ac Boqualis : & funtad bafim ABc trianguli : oftenfus au- :
tem eft & Fpc angulus equalis angulo 6 € b5 qui -funt fub
bafi. Hofcelium igitur trisngulorum, [qui ad- bafim an-
guli inter fe funt 2quales, 8& productis zqualibus re@is hi-
mi’ qui funt fubbafi inter fe eruntc  Quod

oportebat. - R

Cvr. Hinc omne . triangulum aequileteram eft quoque -
quiangulum, o '
PROP. VI. THEOR.

i trianguli duo anguli inter [e fint ognales, & agua-

. Jes anguhs fubtendentiaJatera inter f¢ cqualia crant. ~
' Sittmn%\lu' gulim A BC, habens angnlum A2G angulo acCB

zqualem. Dico & A B latus lateri A ¢ zquale effe; fi enim
inzqualiseft ap ipft Ac; altera ipfarum-
eft major. Sit major AB; atque 2 majori
AB minori Ac equalisedufenawr pB; & - A s 3. hojus.
Dc jungatur. Quoniam igitut p B etz ©-
qualis ipfi A c; communjs autem BC : e-
wnt duz pp B¢ dudbus AG cB ﬁuales,
altera alteri ; & angulus'p B¢ 2qualis an.
gulo - acp ex hyp.. Bafis igitur bc bafi
A B eft ¢ 2qualis,& trianguinm pac

- b4 hujus.
¢ %

abfurdum. ‘Non igitur infequalis et a8 -
aﬂmlis erit. Siigitur tri- - -

anguli anguli inter fe fing & oquales '

fubtendentia litera inter f¢ m: :odmm
It. S TP I F TR

- cor. Hi . . ‘ ‘.a )

e o v i g
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PROP. ViI. THEOR.

In eadem refta linca duabus eildom reclis kneis alie
duc recic lince cquales, altera alters nom conflitu-
entur ad ahiud, atyne aliud punitum, ad cafdems par-
125, eifderm, quos prima relle linec, termimos ba-
bentes.

St enim fari potei, in eadem recta linea a3 duabus eif~
Cemn peiis, bineis AC ck aliz dux reCtz linez Ap DB 2~
ia.ed, aitera ateri conitituantur ad aliud, atque aliud pun-
in ¢ D; ad eafiem partesut ad cp,
evicem habernzes terminos A B, QuOS pri-
e 1tz linez, ita ut cA quiden fit %-
is D A, eundem, quemn ipia terminum,
4fxms A 5 CB vero {if #qualis b B, eun-
derr, habens B terminum ; & ¢ D jungatur.
Jtaue quoniam A c eft equalis A D ; erit,
& angulus AcD angulo A DcC ®qualiss.
Maypor igitur eft aADc angulus angulo
2cp. (uare angulus BpcC angulo BCcD
multo majpr erit. . Rurfus quonmem cseft ™
#zqualis pp & angulus BDC 2qualis erit . .
angulo BcD: oftenfus autem eft iplo multo major; quod
ficri non poteft.. Noa igitur in eadem recta lines duabus eif-
dem reftis lineis aliz retz linex xquales, altera alteri
contituentur ad aliud, atqne aliud pus@tum, ad eafdem par-
tes, eofdem, quos prime rectz linee, termipos habentes ;
quod oftendiffe oportebat. L.

PROP. VIIL. THEOR.

Si duo tria;}gula dus latera dushis lnteribus & aalia ba-
beant, alterum alteri; babeayt autem, &y ‘baﬁm’ bafi
wqualem ; angulum quogue, qui wqualipus. lateribas
contimetur angulo £qualem babckant,

Sint duotria.ngﬁlaaéd; DEFy - A | -
quz duo latera ABy,-aciduos. [N\:: .
bus ‘lateribis pE DF equalia:} N
habeant alterum alteri; ut fic . §. -\

‘A B quidem zquale DE; Ac
vcm?ipﬁv-nr&bmnafum, B €
& balim ¢ bafi & F equalem;

~
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Dico angulum quoque Ba ¢ dhgulo E D F ®qualem effe. Tri-
lo ‘enim A Bc applicato ipfi. DEF triangulo, & pun&o

" quidem B pofito in E ; re&ta vero linea Bc inEF: congrust
q g 3 ngruct,

& c punctum puncto F, quoniam Bc ipfi EF eft ®qualis.
Itaque congruente B¢ igﬁm-‘; congruent& BA ACipisED
DF. {i enim bafis quidem Bc bafi EF congruit ; latera au-’

- tem BA Ac lateribus ED DF nen congruunt, {ed firum

mutent ; ut EG GF: conftituentur in eadem recta linea, dua-
bus eifdem reétis lineis, aliz duz recte linee 2quales,, altera
alteri ; ad-aliud .atque aliud punétum ; ad ealdem partes ;
eofdem habentes terminos. non conftituuntur autem ; ut de-

Ir

monftratum seft. non igitur, fi bafis Bc congruit bafi EF, # per 7.hu-

non congruent & BA A c laters lateribus ED DF. congruent jus-

igitur. Quare & lus Bac angulo EDF congruet, &
ipfi erit 2equalis. S:nélnlm duo trianguh, duo laterr;,g duobus
lateribus ®qualia habeant, alterum alteri ; habeant autem &
bafim bafi zqualem : um quoque zqualibus lateribus
contentum angulo @qualem habebunt :- quod demonftrare
opartebar. . . R SR

** PROP. IX. PROBL,
Datum  angulum relikinewmn hfariarln Jecare. ‘

Sit datus angulus redtilineus Ba é;:liﬁqueopomet ipfum
bifariam fecare. Sumatur in linea as® : :

quodvis pun@um p; & 2 linea acipi - A
A D 2qualis « auferatur AE ; Iiun&aqup DE" 43 hujue.”
conftituatur {uperea triangulum zquilate- . b1, hujs.

rum DE F; & a F jungatur. Dico lum
BAC 2 refta linea %ai“ bi&riammg{:ari.
Quoniam enim AD eft 2qualis A E; com-
munis autem AF: duz D.a AF. dusbus.
EA AF quales funt, altera alteri ; & ba-

fisDF. zqualis bafi EF angulus ¢ igitur-
DAF a.n;:lofzﬁp,dt zqua.E:liqmreda- .

_tus angulus re&ilineus BA ¢ 2 reéta linea

A F bifariam feGtus eft . quod: facere oportebat.
PROP. X. PROBL.

' ) Datam reétam lincam termiinatam bifariam fecare.

Sit data reca linea terminata A » oportet ipam. '3 bifarism

fecare. -centtituatur fuper+ca triangulum @quilaterurg.a 3¢ 8:' 1. hojus.

{
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b 9. hojus, & fecetur ACB angulus*bifammre&ahm cp Dico ap
re&am lineam in pun&top bi- . <
fariam fecari. Qupniam enim
4 c eft zqualis cB; communis
;xwuem cD; mcrcndtﬁ-
BC CD unt ; al-
tera alteri 5 &auguhaf.«cx’:ae- .
uanguloscn is igitur
¢ 4 hujas. 2“1:1baﬁ BD eft < zqualis. Egtlob A. D B
id rea linea terminata A B bifariam fecta <ft in puncto p:
quodfaoercopombat

PROP. XI. PROBL.

Date relie lince 3 punéto in ipfa dato ad re&os an-
gulos reldam lineam ducere.

Sit data reCta linea A B, &datummxlpﬁwn&umc opor-
tet 2 pun&o c ipfi AB ad rectos rectam lineam du-
cere. Sumaturm AC quodvxsp::g:mn ipfique cD =-

« 3. hujus. qualis « pomturct.,&ﬁlper DE
& 1. hojus. conftituaturétriangulum =quali- F

laterym FDE. &Fc;mgatur..‘\ A
Dico datz réébedﬂg’ne:aAnh ‘ /I\
cin rectos .
pun&oangulosdu&a‘gl%dli:rc Quo-

niamenimpc eft zqualisce, A D € E B
& Fc communis ; erunt duz
2{? cfm‘lim&‘;is EC CF zquales, altera aleri; & b’ﬂ’;””
zqualis FE. angulus:gunrncr anguloeCcF et =-
qualis, & funt deinceps. Quando autem rota limea fuper
rectam lineam infiftens, eos qmd:xncepsﬁxm,mpbs z-
< Diff. 10 quales inter fe fecerit ; : reus ¢ eft uterque 2qualium angn-
- lorum. ergo uterqufforum pcr FcE ot rethus. Dace
igitur reGtz linez A8 2 pundlo in ipfa datoc 2d redos angu-
los dufta eft ¥ c reéta lines. Quod fecifle opermuit.

PROP XIL PROBL.

Super data relis lnea Mfinita, 3 duto punSo
Z;:dm ea-nom q/i, papeud:mlar;m m‘?am Imew;
ore

- Sit data quidém re&a linea infimite "4 B, detamvero
o &mqquodmamnﬂ. Opu:t’ﬁwwg%
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larcrg
ducere. Sumatur enim ad &l-

teras partes ipfius A B rectz li--

nex quodvis punfum p: &
centro quidem c, intervallo au-
tem ¢ D circulus « defcribatur
EDG: & EG in H bifariam + fe-

i ¢ CcG CH

.liwinﬁnin'aa-s,idao ¢, quod in ea non eft
f ,wn&é,q >

C

A G\é‘/E B 4Poftul. 5
D ' & 10. hujus.

cetur: junganturqu

cE. Dico fuper data reéta linea infinita a8,  dato pun-

&o ¢, quod in eanon eft, gerpendicularem CH du@am efle.
Quoniam enim zqualis eft 6H ipfi HE, communis gutem

HC, duz GH Hc, dusbus EH Hc ®quales funt, alter al-

ucrf; &bafis cG eft zqualis bafi c E. Angulus igitur cHe.
angulo euc efte=qualis, & funt deinceps, cum antem reca . g, bujus.

. linea fuper retam lineam infiftens eos,

deinceps funt an-

ui
gulos, zquales inter fe fecerit ; reCtusd e?t uterque @qualium 4piffio. 1e.
angulorum & que infftit reta linea perpendicularis appel-
latur ad eam, cui infiftit. ergo fuper data redta linea in-
finita AB 2 dato punto ¢, quod.in ea non eit, perpendi-
cularis du@a et cx. Quod facere oportebat. o

. PROP. XIIL

THEOR.

Curs ré&a linea fuper reGam confistens lineamn angs-
bos fecersty vel duos reffos, vel duobus retis eqna-

ks cffxcies.

Re&a enim linea quedam 4 B_fuper re@am ¢ confiftens
angulos faciat cBA ABD. Dico cBA aBp angulos; vel
duos re®tos efié, vel duobus redtis ®quales, fi enim ¢Ba eft

" sequalis ipfi aBD: duoredti e
funt ; fn minus, ducatur 2
pun‘é:oaipﬁ cp ad re€tos s an-

gulos BE. anguli igitur cBE

£ 8D -funtduo re&i. Et quo-

niam cBE,ducbuscBa ABE

eft zqualis, commmis ap
natur EBD : ergo angu]jvcg::‘

. EBD tribus angulis CBA ABE

quoniam DBA angulus eft

E #Diffin. ro.

b 11, hujus

D B C

£8D funt cquales. Rurfus, pxiom.s;
duobus DBE EBA, com-

munis apponatur ABC. '_t';z"'mr DBA ABC tribus DBE

EBA ABC zquales funt.

um eft angulos-

CBE EBD eildem tribus 2quales cfie : quz vero eidem funt ‘
equalia, 4 & inter fe zqualia funt : ergo & anguli CBE EBD 4 axiom i}

DEA ABC funt wxquales, funfqac cB& E5D duo recd

Al
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. anguli igitur DBA ABc duobus reltis zquales erunt, ergo

* cum recta linea fuper re¢tam lineam angulos fe-
cerit, vel duos rectos, vel duobus rectis wequales efficiet.
Quod oportebat demonitrare. - S

PROP. XIV. THEOR.

Si ad aliguam rellam lincam, atque ad punum in ea
ducc relic linea non ad eafdem partes pofite, angulos
qui deinceps [unt, duobus reitis wguales fecevint ;
1pfe reie linece in direlium fibi invicem erunt.

Ad aliquam enim rectam lineam a8, atque ad pun&um
in ea B, dux rectz linez B¢ Bp nonad ealdem es
fice angulos, qui_deinceps funt, ABC ABD duogt‘; recti

uales faciant. Dico 8D ipfi A .
cB in dire€tum efle. fi enim 8D C
non eft in direGum ipfics, fit - - -
ipficg in direGtum BE. Quo-
niam igitur recta linea a B fu- ,
per cBE confiftit; an- - —E

o 13.bujus.guli ABC ABE# duobusreltis ¢~ B D
unt sequales. Sed & anguli ", .
ABC ABD funt zquales duobus reftis. Anguli igitur cza
ABE ipfis ¢BA ABD ®quales erunt. Communis
ABc. Ergo reliquus ABE rclil.tl;lo ABD eft zqualis, minor
majori quod fieri non poteft. Nonigitur BE@ in direGtum
ipfi Bc. Similiter oftendemus neque aliam quampiam effe;
prxter BD, Ergo caipfi 3D indireGum erit. Si igitur ad
aliquam reftam lineam, atque ad punétum in ea duz refte
linc® non ad ealdem partes, pdi?m angulos, qui deince
funt, duobus rectis zquales fecerint, ipfe re@tz linez in (Ef
rectum fibi invicem erunt. Quod demonftrare oportebat.

PROP. XV. THEOR.
Si duc relte bine [e invicem fecuerint, angulos qui ad
verticems funt, inter fe equales cfficient.

Duz enim re@e linee aB ‘ .
¢p fe invicem fecent in pun-' c
&o E. Dico angulum quidem’

A EC angulo DEB; angulum B
vero CEBangulo AED®qua- A RN A
lem effe. Quoniam enim reGta ,

linea A E fuperre®am cpcon- b

o i3 hujue, fiftens angulos. facit CEA' AED'; erunt hi 4 ducbus redis

‘ =quales.

i
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zquales. Rurfus quoniam. retalinea DE fuper re@am as
confiftens facit angulos "AED DEB; erunt AED DEB an-
guli 2quales « duobus .rectis. Oftenfum autem eft 2
quoque CEA AED duobus reftis efle aquales. - Anguli igi-

‘tur CEA AED angulis AED DEB ®qualés funt. Communis

55

auferatur AED. Ergoreliquus? ck A feliquo BED eft 2qua- 6 Axiom.3:

lis. Simili ratione, & anguli cEB DEA quales oftendun-
tur. Si igitur duse recte line fe invicem fecuerint, angulos, .
qui ad verticem funt, ®quales efficient. Quod oftendere
oportebat.  ° '

Cor. 1. Ex hoc manifefte conftat duas rectas lineas fe in-"
vicem fecantes, facere angulos ad fectionem quatuor rectis
zquales. g ' ~

Cvr.2. Omnes anguli circa unum puné¢tum conftituti confi-
ciunt angulos quatuor rectis zquales. :

PROP. XVI. THEOR.

Omis trianguli uno latere producto. exterior angulus
strovis interiore, & oppofito eft magor.

Sitn-i:.n%‘hnm A BC, & unum ipfius latus Bc ad p pro-
ducatur. Dico exteriorem angulum acp utrovis interi-
ore, & oppofito, videlicet cBA, & BAC majorem efle.
Secetur en;

enim acbifarism 4inE, & jun&a = . < ao.hujus;

BE producatur ad F ; ponaturque ipfi
BE 2qualis EF. Jungatur praeterea Fc, &
ducta ac ad ¢ producatur. Quoniam igi-
tur AE quidem eft 2qualis EG, BE vero
ipi EF,dux AE EB duabuscE EF zqua~
les funt] altera alteri: & angulus AEB
angulo FEc eft zqualisé, ad verticem e- -
nim funt. Bafis igitur AB wqualis < eft
bafi Fc; & ABE triangulum triangulo -
FEC &,‘reliﬁui anguli reliquis angulis equa~

les, alter alteri, quibus &qualia latera fub-

F .
tenduntur. - Ergo angulus B AE eft zqualis angulo EcF."Sed

ECD lus major eft ipfo EcF. Major igitur eft angulus
ACD mlo BAJ::). Sith_l{;te_r recta linea B¢ bifariam leta,
oftendetur etism Bcc angulus, hoc eft a cD angulus angulo
A Bcmajor. Omnis igitur trianguli uno latere producto-ex~
terior ,angulus utrovis, interiore , & oppofito major, eft.
Quod pportebat demonfirare. , .,

PROPO-
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' PROP. XVIL THEOR.

Omnis trianguli duo anguli duobus reiis minores funt,
guomodocungue [umpti. | 5
Sit triangulum g Bc. Dicoipfius aBc trianguli duos an-
ulos quomodocunque fumpmp{‘iim rectis minoses cffe.
roducatur enim 8¢ ad p. Et .
uoniam trianguli ABcC exte-
«16. hujus. gor angulus A cp major « eft
interiore, & oppofito ABC:
COmITNUNIS apponatur ACB. An-
fuli igitur AcDy ACB angu-
is ABC ACB majores funt. R
$13, bujos. Sed ACD ACB funt b zquales & c b
duobus re@is. Ergo asc Bca duobus rectis funt minores.
Similiter demonftrabimus angulos quoque EAC ACB item-
que caB ABc duobus rectis minores efle. Omnis igitur
ianguli duo anguli duobus re&is minores funt ; quomodo-
cunque fumpti. Quod demonftrare oportebat. - ;

'PROP. XVIIL. THEOR.

Ommis trianguli majus latus majorem angslum fub-
tendit. :

Sit triangulom aBc hebens latys ac latere a3 majus.
Dico, & aBc angulum angulo B¢ A majorem efle. Quo-
niam enim Acp:aﬁJOtdt,qmm A
AB, ponatur ipfi aB zqualis
-AD 3 & BD jungatur. Et quo-
niam trianguli Bb¢ exterior
angulus eft ADB, erit is ma-
1€ hujus. JOT # interiore, & oppofito pcs.
§ 5. bujus, SC4 ADB aqualis & eft ipfi ABD, _
qudd & latus aB Wateriapfit - ' B )
zquale, major igitar et & ABD anguhm angule acs,
quare ABC Ipfo acB multo majorerit. Omnjs igitur trign-
E:éldmw latus majorem angulum fubtendit: quod oporte-

\

~ PROP. XIX. THEOR.

- Ownis triaugsli major amgulus swsajus latus [ubtesndss.
- Sit trizngulum ane habens A ' -
gulo B¢ a. Dico&latmmhwretxs mﬁ;ﬂiﬁg‘d&mﬁ
et S . m
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non eft majs; vel A eft zquble ipfia B, vel iplo mi'nus,
wquale igitur non eft; nam & AL o

#ngulus a Bc angulo acB - . a5 hujus]
qualis « effet ; non eft autem.

Nondigitur ac ipfi aB eft=- i

quale. Sed neque minus. efléc - N

enim & angulus A B¢ angulo g st bujan,

acB minors. amque non eft, L.
non igitur Ac mimiseft ipo- - B« U0
Ap Oftenfum autem eft neque equale éffe. < ergo ac ipfo
apeft maus. Omnis igitur trianguli major angulus majus
latus fubtendit: Quod oportebat demonftrare. Lo
: PROP. XX. THEOR. - -t
Omnis triangali duo latera religuo majora funt, quome-
docangue Jumpta, S Py
- Sit enim triangulum 4 8c¢. Dico ipfius B¢ triznguli duo-
latera reliquo majora effe, quomodocunque fumpra : vide-
licet lavera quidem B AC majora latere 8c; latera vero
AI}-BCHRjON'hMAC:&‘J I P Cas LD
latera 8¢ ca.majoraipfoas -~ - '
producatur enim “B'a ad 7
punctum p; pondturque ipfi -
CA zqualisaDs; & DCjun- - -
gatur. quoniam jgitur pa eft
2qualis A c erit ' & angulus
A DC angulo Acp #qualisé. B

il o8 3 hujus‘

C - 45 hojus.

‘Sed 3cp angulus iiajor eft angzalo AED. Angulﬁs gitur

BGD 0 Apc eft mejor; lit quoniam trangulum’ et

DCB ns BCD-atgulum mujorem angulo Bpc: ma-
jorem. autem angularh majus latus fabtenditc.: erit latuscg. bujus.
D B latere B¢ majus. fed DB efk wquale iplis BA Ac. quare

latera A Ac iplo Bc majorn funt: fimiliter oftendemus,

& latera quidem’ A8 'BC mejora effé latere ca: latera ve-

ro BC.CA ipfo AB“majore.. Ommis igitur trianguli duo la-

tera reliquo majora funt, qriomodocunque fumpta. Quod
oftendere oportebat, o :

PROP.XXI. THEOR. :
St & terminis unids lateris ttianguli dud refde linea.
inira conflituantur, he reliquis unbus trianguli k-
zeribus minores quidem .erunt,’ majorem vero anget-
. bum contincbmnr. rian
2 rian-
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T'rianguli enim A BC in uno latere 8¢ 2 terminis 3c dux
rectz linez intra conftituantur 8p pc. Dico 8p pc relis
-« quis duobus trianguli lateribus BA AC minores quidem
efle, vero continere angulum . A
B D ¢ majorem angulo B A cC.
producatur enim BD ad E. &
quoniam omnis triangnli duo
4 2¢.hujus, Jatera reliquo funtmajora serunt
tijanguli ABE duo latera BA
4 K -majora latere BE. com-
munis -apponatur EC. ergo B Cc
$Axiom.4 BA AC iplis BE EC majora ¢ funt. rurfus quoniam CED
trianguli duo latera cE ED funt majora latere ¢ p, cornmu-
nis apponatur DB, quare CE EB ipfis ¢p DB {unt majoras.
Sed oftenfumeft BA Ac majoraefle BE Ec. multo igitur
A Ac ipfis BD Dc 'majora funt. rurfi's quoniam omnis
trianguli exterior angulug interiore & oppofito eft major ¢:
erit trianguli cDE exterior angulus BD ¢ major iplo CED.
Eadem ratione & trianguli ABE exterior angulus c E B ipfo
BacC eft major¢ fed angulus BDC oftenfus eft major- an-
gulo ceB. multo igitur BD c angulus angulo BAC. mpaj
-cyit. Quare fi 2 terminis unius lateris trianguli duz re
linez intra conftituantur, hee reliquis duobus trianguli la-
teribus minores quidem erunt, majorem vero angulum cog-
- tinébunt,” Quod demontftrare oportebat, . | | o

PROP. XXII. PROBL. .

Ex tribus rectis lineis, que tribus refis lineis' datis

" 7;4_4/:: Jfint, triangulign conflituere. Oportet autem

.. duas religua hajores ¢ffe, guomodocungue fumptas,

. quontam ominis trianguli duo latera. reliquo majors
© o fint, quomodecunque fumpta. - - !

.. Sint tresdate re@z linez A B c,quarum dt._xfreliqua ma-
jores fint, quomodocunque. fumpte, ut fil. A B quidem

. {int majores quam c,
A Cvero majoresquim / e A

¢ 36. hujus.

[

B, & pratereak ¢ ma-~

jores quam a. Iraque o

oportet ex retis lineis » F
‘zequalibus ipfis A B C o
triangulum conftituere .

exponatur aliqua recta Sl
linea DE, ‘tertnioate quidem ad ¢, infigits- vero ad-x, &
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ponatur ipf quidem A squalis ¢ D, ipfi vero B ®qualis F G, « 3. hujus.
& ipfi ¢ =zqualis cH: & centro F, interva-llozgutem ED ¥
circulus ¢ deicribatur DX L. rurfulque centro G, & ingervallo 4 3. Poftul.
GH alius circulys x L 1 defcribatur, & jungantur K F X G.

Dico ex tribns rectis lineis 2qualibus ipfis A B ¢ triangulum

 KFG conftitutum efle. quoniam enim punum F centrum -

eft px L circuli ; erit Fp ®qualis < FX. fed F D eft =qualis diffin. 15,
A. Ergo& ¥k ipfi A eft zqualis. rurfus quoniam pun&um -

G centtum eft circuli LxH, eritGH zqualisc6k. fed GH

eft zqualis c. ergo & Gk ipfi c zqualis erit. eft autem &

FG =zqualis B: tres igitur rez linex XF FG GK tribus

‘A BC zquales funt. Quare ex tribus recis lineis KF FG Gk,

quz {unt quales tribus datis rectis lineis aBc, triangulum
conftitutum eft kFe. Quod facere oportebat.

. PROP. XXIIL PROBL.
Ad datamreGtam lineam, & ad dadiim in ea punttom,

. "dato angulo refilinco wqualem angulum re&ilineum
. conflituere.

Sit data quidem recta lma -AB, datum vero in ipfa pun-
&um A ; & darus angulus re@ilineus pce.  Oportet igitur
ad datam re®am linecam A B; & ad' datum in ea punctum a -

DCE, ®qualem angulum:

ilineum  conftituere.
fumatur in ue - i

R X e

D E, ue

‘PE, & ex tribus'r;i}is

.tribus cD DE Ec trian-
gulum « conftituatur arG, . <

itautcp fit =qualis aAF, & cE ipfi ac, &DEuiYﬁ FG.
taque quoniam duz Dc CE duabus FA A G qualesfunt,

“altera alteri, & bafis DE eft xqualis bafi ¢ : erit, & an-
E:‘Jus DcE angulo FAG ®qualiss, Ad datam igitur reCtam; g, hujes.
1 AB, & ad daum in ea pun&tum a, dato angulo
rectilineo DcE mqualis angulus re@ilineus conflitutus eft

F A 6. Quod facere oportebat. ‘

PROP. XX1V, PROBL.

« 2a. hujus,

St duo triangnla duo latera duobus lateribus wqualia ba-

. beagty altermm. alteriy angulum autem angulp majo-
[RCERE T B 2 ‘ _ rem,

vy .
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« z;.hu}us.

6 5. hujus.

« 4 hojus.
d 5. hujus.

¢ 1. hujus.

Evcripis ELEMENTORUM: -
rem, qui £qualibus reliis lincis continetur : & bafim

bafi majoremn babebuns.,

Sint duo triangula ABC DEF, que duo latera aB AcC
duobus lateribus DE DF zqualia habeant, alterum alteri;
videlicet latus quidem A8 zquale lateri DE; latus vero A¢
=zquale D F : Atangulus .

Bac angulo EDF fit

A D
major. Dico, & bafim
B baft £ F majorem efle.
quoniam enim angulus
Bac major eft angulo
ED F-, conftituatur 4 ad ’
B c U —°¢
F

re¢tam lineam nEe; &
ad punétum in -ea D,
angulo B Ac aqualis an-
gulus EDG, ponaturque alterutri iplarum Ac DF ®qualiss
DG, & GE FG jungantur. itaque quoniam AB quidem eft
zqualis DE, Ac veroipfi DG ; duzBA ac dusbusED DG
zquales funt, alteraalteri ; & lus BAcC eft 2qualisan-
gulo EDG. ergo bafis Bc bafiEG eft < 2qualis. rurfus quoniam
zqualiseflt DG ipfi DF ; &angulus DFG anguio DGR 4 2-
qualis: erit DFG sangulo, £ ¢ F major. multo igitur
major eft EF ¢ angulus ipfo EGF. & quoniam triangulum eft-
EFG, angulum EFG majorem habens angulo EGF ; majori
autem angulo latus majus fubtenditure ; erit, & latus EG
latere EF majus. fed £0 latus eft zquale laveri:Bc. Ergo,
& B¢ iplo EF majus erit. Si igitur duo ri a.duo latera.
duobus lateribus xqualia habeant, alterum aiteri, angulum
autem angulo ma%';)rem, qui. 2qualibus rectis. lineis conti<
Eetur nﬁ & bafim bafi majoretfﬂmbcbnnt Quod oportebat
emonftrare. o

PROP: XXV. THEOR.

'St dno triangula duo latera duckas Interibus egqualia ba-

beanty alterum alters, bafim vero baff majorem ; ¢
| angulum angulo, qui wgualibus lazeribas continetur,
majorem habebunt. R

Sint duo triangula ABC DEF, qu duo latera aB ac
duobus lateribus DE DF xqualia habeant, alterum alteri,
videlicet latus AB =qualelateri DE, & latus ac lateri DF!
bafis sutem Bc bafi ¢ fit major. - Dico, & an
ot : o BAC
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B A'C angulo E'DF majorem effe. Si enim non- eft major,
vel 2qualis eft, vel minor. Zqualis autem non eft angulus
Bac angulo EDF :eflet enim, , D
& bafls Bc bafi EF ®qualis«.
_Non eft autem, "Non igitur
2qualis eft B Ac angulus an-
gulo epF. Sed neque minor.
minor enim eflét ¢, & bafis 8¢
bafi eF. Atqui non eft. Non \ '
igitur angulus Bac angulo R . CE F
EDF eft minpr. -oftenfum autem eft nequeefle xqualem.
Ergo angulus Bac angulo EDF neceffario major erit. Si
igitur duo  triangula duo latera duobus lateribus ®qualia ha-

: ﬁ»ant, alterum alteri, bafim vero bai majorem ; 8 angu~
u

m angulo qui qualibus lateribus continetur, majorern
habebunt. Quod demonftrare oportebat. :

- PROP. XXVI. THEOR. - -

- Si duo'triangala duos angulos duokas angulis xquales ba-

»I:em;t, alieram alters, unumegue latus uni Ialc}rz' ;::{
uale,; vel quod equalibus adjacet angults, vel

- Zmi - alZm avgaloram [wbtenditwr ;9- refigus
o daterdgliquis lateribus equaliaalteram alteri, & ve-
- liguum angulum religuo angulo equalem babebunt.

- Sint duo triangula A Bc DEF, quz duos angulos ABcC
Bc A duobus angulis pEF EFD ®quales habeant, alterum
alteri, videlicer angulum quidem ABC 2qualem angulo
DEF; angulum vero Bc A angulo EFp. Habeant autem,
& unum latus uni latéri zqua- = A )
le, & primo quod zqualibus ¢
adjacet angulis ; nempe latus
BC lateri EF. Dico, & reli-
qua latera reliquis lateribus -
qualia habere, alterum alteri,
latus. . AB lateri pE; & la-
tus ac ipfi pF, & reliquum B~ HC )
angulum B A ¢ reliquo angulo EpF ®qualem. Sienim in-
zqualis eft AB ipfi DE, una ipfarum major eft. Sit major
A B, ponmaturque ‘¢ B =qualis DE ; & G ¢ jungatur. Quo-
niam igitur B¢ quidem eft ®qualis DE, BC vero ipfi EF,
duz f.n. Bc duabus DE EF ®quales funt, altera alreri: &

~angulus G Bc =qualis angulo DEF. bafis igitur cc bafi
DF eft ézqualis: & cBc triaggulum tria.ng‘uF

: 3

liqui

2x

# 4 hujus.

. é 242 hujus.

ODEF, & re-4 4 Lojus



22

& 4. hojus.

éex hyp!

¢35. hujus.

EvucrLipls ELEMERTORUM.

liqui anguli reliquis angulis juales, alter alteti, quibas 2~
qualia latera {ubtenduntur. . ergo G ¢ B angulus ®qualis
angulo DFE. fed angulus DFE angulo Bc A @qualis

nitur. quare, & BCG angulus angulo Bca eft ®qualis,
minor majori, quod fieri non poteft. non igitur inequalis
eft Asipli DE. ergo xqualis erit. eft autern, & BC z‘gua-
lis e¥. Itaque duz AB Bc duabus DE EF zquales funt,
altera alteri, & ang.lus A BC ®qualis angulo DEF. Bafis
igitur A cbafi DF, & reliquus angulus B A ¢ reliquo angulo
EDF eft zqualis. Sed rurus fint latera, quz ®qualibus an-
gulis fubtenduntur zqualia, ut o8 ipfi DE. Dico rurfus, &

reliqua latera reliquis lateri-

. A D
bus zqualia efic; Ac quidem & .
ipfi pF, BCc veroipfi EF 1 & ’
ad huc reliquum angulum
BAC reliquoangulo EDF - ;
qualem. gi enim inequalis eft
Bc ipfi EF, un2 ipfarum ma- | S

jor eft. Sit major BC, fi fieri B HC F . ¥
poteft, ponaturque BH 2qualis EF, & AH jungatur. Quo-
niam igitur BH quidem eft qualis ¥, AB veroipfi DE;
dux AB BH dusbus DE EF =quales funtfna‘._ltem reri, &
angulos 2quales continent. ergo « bafis A # bafi D F eft zqua-
lis: & aBH triangulum triangulo DEF & reliqui anguli
reliquis angulis 2quales erunt, alter alteri, quibus xqualia
latera fubtenduntur. ﬁualis igitur cft angulus BHA an-
gulo EFD. fed EFD 2qualis # angulo scA. Ergo, &
BHA angulus angulo Bca eft w®qualis. triangulo igitur
AHc exterior angulus BHA ®=qualis eft interiori & o
pofito Bac, quod fieri non poteft . quare non inzquali
eft Bc ipfi EF. qualis igitur. eft autem,& A B 2qualis DE.
duz igitur AB Bc duabus DE EF ®quales funt, altera alveri :
;:Fn]ofque 2quales continent. quare bafis A c =zqualis- eft
1 DF, & aBc triangulum tr lo pEF, & reliquus
angulus B4 c reliquo angulo EDF eft ®qualis. Si igiwr

duo triangula duos angulos duobus angulis sequales

alte;hri)l altﬁ_i, unumqtllit;’ la.tuls umoéatcn zquu:llf, vel qu
us adjacet angulis, vel quod uni um angulo-
:qm fubtenditur ; & reliqua latera rcliquﬁz:eribus 2qua-

lia, alterum alteri, & reliquum angulum reliquo angulo -

qualem habebunt, Quod oportebat demoattrare

PROP.
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-+ PROP.XXVIL THEOR.

St in duas reflas lineas refda linea incidens alternos an=
: iula: inter fe wquales fecerit, parallele erunt vefe
" lnea. o o
In duas enim rectas lineas AB cD, re@talinea EF inci~
dens alternos angulos AEF EFD ®quales inter fe faciar,
dico reGtam lineam as ipfi cD elam effe. Si enim
non eft parallela, producte o
AB CD,velad partes BDCOD-
venient, vel ad partes ac
producantur , conveniantque
ad partes 8D in punfto .
itaque GEF trianguli exterior

. 16.hujus,

riore & oppofito EFG. fed &

2equalis 4, quod fieri non poteft. igitur AB ¢ D produt® ; ex hyp.
partes BD convenient. fimiliter demonftrabitur neque :

convenire ad partes A C. qua vero in meutra partes conve-=

niunt, parallele« inter fe funt. parallela igitur eft A B ipfi . pigia 5.

c . Quare fi in duas retas lineas recta linea incidens alter-

nos angulos inter feaquales fecerit, parallele inter fe crant

recte lincz, quod oftendete oportebar, - SR

PROP. XXVIIIL. THEOR.
7 i duas reflas. lineas refia linea incidens exteriorem

 angulum interiori, ¢ oppofite, 2 ad eafdem partes
‘ jgaalem Jecerit, vel interiores, ¢ ad eafders partes
obus rectis aquales ; parallele erant inter fe refle -
line. \ R L o
In duas enim rectas:lineas AB cb rea linea EF incie . .
dens exteriorem angulum EG B interiori, & oppofita G HD
qualem faciat ; vel interiores. & ad ealdemn partes BGH
GHD, duobus retis equales. £ S
dico reftam lineam a's reGte

-c 1 parallelam effe.. Quoniam AI \G — B,

enim E 6B angulus zequalis-eft .

@ angulo 6B D, angulusautem - . N\ . 4Ex hyp.
EGB angulo ‘AGH b erit & C——— "H\ — D b15. hujus.
angulus AGH angulo GHD®- | '

gualis ; ‘& funt alterni.- paral~ ¥

Iela igitur eft A3 ipfi cDe. rurfus quoniam anguli Bcfiezxanze,

G HD duobus retis funt wequale s, & funt AGH BGH - cedente.
, © By , quales
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4 15. hujus quales duobus rectisd: . erunt anguli AGH BGH angulis
BGH GHD zquales. communis aufcratur BGH. reliquus
igitur a6 H eft 2equalis:reliquo GHD: & dungalterni. - exga
AB ipfi CD.parﬁela;erit. $i igitur in duas rectas lineas
reta linea incidens exteriorem angulum interiori, & o
pofito, & ad eafdem partes wqualem fecerit, vel interiores,
ad caidem partes duobus rectis quales ; parallele erunt mter
fe retz linez. Quod demonitrare oportebat.: . .

~ .PROP. XXI¥. THEOR.

In parallelas vefas lineasre&ia knea incidens, & alter
. nos angulos inter [e oquales, &y exteriorem interiot,
& oppofite, & ad eafdem partes aqualem, dy inte-
riores, o ad eafdem partes ducbus rellis aquales
efficies. ' : .
- .In parallelas enim re@as lincas AB ¢ D re@a line2 inci-
dat £F. dico alternos angulos AGH GHD inter fe zquales .
efficere, & cxteriorem EG B interiori, & ad ealdem partes .
GHD ®qualem: & interiores, g o
& ad caldem partes BGH GHD \ _
duobus rectis zquales. fi enim 4 g B
inzqualis eft AGH ipfi GHD, . :
unus ipforum major eft. fit ) \
major AGH. 8& quoniamAGH € - }l\ b
F

angulus major eft angulo c Hp; '
communis apponatur BG H. an- : : )
.zﬁh igitur AGH BGH angulis BGH & HD majores funt.”
« 13.hinjus. fed . anguli AcH BGH funt xquales duobls rectis.. ergo
. BGH GHD anguli funt duobus rectis minores. que veroa
minoribus, quam fint duo recti in infinitum producuntur
6 Axiom.12 re€tee lincee mter fe-conveniunt b. ergo rettx linee AB cD
in infinitum produéte - convenient inter fe. atqui non con-
veniunt- cum paralleke ponantur. non igitur inzqualis eft
AGH angulus angulo ¢ HD. quare neceflirio eft zqualis.
¢ 5. hujus. angulus autem’ A GH =qualis eft angulo EGB*. ergo, &
o £GB ipfi GHD =qualis erit. communis apponatur BG H.
anguli igitur EGB BG H funt ®quales angulis BGH GHD.
fed EGB BG H ®quales funt duobus re@tis. Ergo, & BcH
G HD duobus rétis zequdles erunt. In parallelss igitur re-
¢tas lineas recta linea incidens, & alternos angulos inter fg
zquales, & exteriorem interiori, & oppofito, & ad eafdem
.. partes zqualem 5 & interiores, & ad ¢afldem partes duobus
rectis xquales efficiet, - Quod oportebat dcmodharoPk O P




E37 g 55 D3

\]

AL T L R o W = N

ASo Rt

A3 S.w WO

O Tama g

=

, "Liser L:, 25
ST PROP. XXX.  THEOR. Lo

sz Scidens vefiae et Juns pamlleh', é* mt:r /2’ ;mu
rallele-erunt.”

»Sit utraque ipfatum AR CD i ofi EF parallela dxco &

AB.iph cag pat;PL{;chm efle. Incxl)dat enim in ipfas recta li~

nea GK. & quoniam in paral- . ) .
lelas reftas lineas AB EF, re- /

¢ta linea 6x incidit, angulus A - _ B

AGH angulo gHF eft =qua- _ H/ , .
lis.. rurfus quoniam in pa- E / w——"F #19.hojus,
rallelas retas lineas EF CD, ¢ K D

rea linea incidit 6k, =qua- - / ‘

lis eft cHF angulus angulo -

GKD *. oftenfus autem eft, & angulus Ack angulo GHF.

fequalis. er, o,&:AGK 1pﬁ Gk D zqualis erit. & funt al-

terni. paraliela igitur eft aB ipfi cD ¢ ergo qua eidemés;. lm,u.
rectz linex funt parallele, & inter fe pm.lle}gz erunt. Quod .
oportebat demonf’crare '

PROP XXXI. PROBL.

Per datum punltum date rec‘?as linec pardlclam re-
&am lineam ducere.

Sit datum quxdem punctym A, data vero re(ta linea B c'
oportet per A pun@um ipfi B¢ reGte linée parallelam re-
¢tam lineam ducere. Sumatur in BC quodvxs pun&um D, .
& junfdangégn 3 conftmmtug ‘ , A
que s ad rectam linecam p A , hujus?’.
ad punctum in ipfa a, ang’ulo £ A g b

" ADC 2qualis us DAE:
& in direGtum lgglEA recta /

linea aF ‘Frodumtur quoniam B~ | D T C .
igitur in duas re@as lineas B¢ o .

EF retalinea AD incidens al- -

ternosangulos EAD ADc inter -fe zquales efficit, EF

B C parallela erit 6. gcr datum igitur puntum A date 6 27. Bojob
linex Bc parallela uQh eft redta line EAF. quod facere
oportcba,tc
: PROP XXXII THEOR

Onassis trianguli wno. lusere produity exterior angﬂla.r

bus ingerioribus, &y oppofitis eft equalis, & triaw~
8“”h’¢-umrm wu?ag&m reclis aqm 3 fint .

i
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Sit trianzulum A ec: & unum ipfius latus 8¢ in D pro-
ducatur, dico anguium exteriorem ACD ducbus inreriori-
bus, & oppofitis ¢ 48 ABC ®qualem effe ; & trianguli aes
interéores angulos ABC BCA ca B duobus rectis efle 2qua-

8 31 huius. Jes. ducatur « enun per pun-
&um c ipfias reéﬁ lgncz A r
rallela ce. & quoniam A B :
ipfi cE paraliela eft, & in
ipfas incidit A c, alterni an-
guli BAc ACE inter fc =-
quales funtb. rurfus quoniam
AB parallelacltce & inipfas' & C D
incidit re¢ta linea B D, exterior angulus EcD interiori, &
$19. hujus, OPpofito ABC eft zqualis . oftenfus autem c&apgulus ACE
2qualis angulo Bac. quare totus AcCD exterior angulus
gqualis eft duobus interioribus, & oppofitis BAc A BcC.
communis apponatur AcB. anguliigitur AcD AcB tribus
ABC BAC aCB zquales funt. fed anguli Acp acs funt
+ ¢13. hujus. zzquales ¢ duobus rectis. ergo& ac B cBA caB duobus
rectis zquales erunt. Omnis igitur trianguli uno htere pxgt-

duéto exterior angulus duobus interioribus, &oggz{’iﬁs
zqualis ; & trianguli tres interiores anguli du reQis
zquales funt. Quod demonftrare oportebat. »

COROLLARIA.

1. Omnes tres anguli cujufque trianguli imul fumfti zquales
funt tribus angulis cujufque alterius trianguli fimul fumptis.

2. Siin uno triangulo duo anguli aut finguli aut fimul -
aequales funt duobus angulis alterius trianguli erit _reliquus
angulus reliquo equalis.

3. In triangulo fi unus angulus rectus fit, reliqui fimul
unnm rectum conficiunt. .

4. In triangulo Ifofcele fi angulus -sequis cruribus conten-
tus rectus fic reliqui ad bafim funt femirecti. ,

§. In triangulo zquilatero angulus quilibet wqualis eft §
duorum rectorum vel § unius recti.

THEOREMA L

Omues fimul interiores amguli cujufiunque figure re&i-
linea conficiums bis 6ot rellas demptis quatwor quet fuss la-
2era figura. : T

| Nazm figura uxa quegne reilines ;g/ﬁh:’i poteft in trianguly
i pawciora quam. [uwt ipfius figura [atera, V'g-.ﬁ
guator latsrs babet refolvisur imduo triavgula [ guingue is

tria
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sriatriangula i féx in quatuor & fis deinceps ; quare pev; pra-
cedentem omnes horum triavgulorum anguli equantur bis 1ot
redlis quot funt triangula, fed emmes borum triangulorum

anguli equales funt angulis figura interioribus ; quare omnes
anguli inteviores figurm equales funt bis tot reftis quot fumt
ITriangula, boc eft bis tor re(tis demptis quatwor quot funt
latera figare. Q_E. D. .

THEOR. IL

_ Omnes fimul exteriores anguli cujufgue figure rellilines con-
Siciunt quatuor reflos.

Nam exterioves fimul cum interioribus conficiunt, bis tot
rellos quot funt latera figura ; vero ex precedemte Theor.
ommnes inteviores foli comficsunt, bis tot reffos demptis quataor
quot fuwt latera figure quare exteriores conficiumy quatuor
relfos, Q_E.D. .

PROP. XXXIIT. THEOR..

Bue wquales, & parallelas ad eafdem partes ;‘onjun-

gunt relle linee, & ipfee equales, & parallele funt.

Sint 2quales, & ele AB cD:.& ipfas conjnngant
Sd'cafdgparses line® ac BD. dico f?snnmqmles,
& parallelas effe. ducatur enim Bc. & quoniam A B paral-
lela eft cp: inipfafque inci- : :
dit Bc. alterni anguli ABc

Bc dusbussc ¢cD h’m_:aequa- e D
les ; & angulus A Bc =qualis .
;::gulo BcD, bafis igitur AcC

BD eft qualiss : trisngulumque A Bc triangulo B ¢ D3 § 4 hwjes.

& reliqui anguli reliquis angulis zquales erunt, alter alteri,
Yuibus zq::Ez lateraqfub tur. ergo-angulus Acs angulo
cBD eft ®qualis. & quoniam induas reas lineas Ac BD
A8 ¢C incidens, alternosangulos ac® CBD qu;a.—

. cs

27

Bc D zquales funt «. rurfus A ,B ) L.
quoniam AB eft =qualis.cp, . @ 39-hujus.
. communis duteni BC, dux AB , ’



28 EucLfpis ELEMENTORUM

¢37.hujus. les inter fe efficiet, parallela eft ac ipfi 2p <. Oftenfa au-
tem eft & ipfi aqualis. Quz igitur zquales, & parallelas ad
eafdem partes conjungunt recte linex, & ipie zquales, &
parallelz iunt. Quod oportebat demonttrare. T

Diffin. Parallelogrammam eff figura quadrilatera cujus bina
oppofiralatera funt parallela. Fesrass '

PROP. XXXIV. THEOR.

Parallelogrammoram [patiorum latera, que ex oppofie,
& anguh, inter fe aqualia funt , & diameter e

bifariam fecat.

Sit parallelogrammum aBDC, cujus diameter Bc. dico
ACDB parallelo%mmmi latera, qua ex oppofito, & angu-
los inter fe ®qualia efle ; & diametrum B¢ ipfum bifariam
fecare. Quoniam enim parallelaeft aB ipfi cp,-& in iplas
Aincidit reéta linea Bc; anguli ‘ ’
alterni ABC Bc D inter fe z-

. quales funt », rurfus quoniam A « 8
Ac ipfi 8D parallelaeft, & in .

. ipfas incidit Bc ; alterni an- »
guli Acs cBD =zquales funt ¢ 5

a29.hujus. Inter fe «. duo igitur triangula
: funt ABC cBD, quz duos an- - :
gulos ABC Bca duobus angulis 8¢ D ¢ B D2quales haben
alterum alteri : & unuin latus uni lateri zquale, {cil. qu
416 bujos. eft ad 2equales angulos, utrique commune B C. €rgo,. 6 & re-
liqua latera reliquis lateribus qualia habebunt alterum al-*
teri, & reliquum angulum reliquo angulo zqualem. %quale
igitur eft latus qui AB lateri ¢ latus vero Ac ipfi
8D, & angulus B 4 c angulo B c qualis. & quoniam an-,
gulus A BC eft zqualis angulo BcD; & angulus cBD an-
gulo AcB; erit totus angulus ABD zqualis toti ACD.
oftenfus sutem eft, & angulus Bac an;?o BDC zqualis,
: Paml ogrammorum ;g;tu: fpatiorum latera, quz €x OFpo-.
1t<% & anguli, inter fe ia funt. dico etiam diametrum.
e1 bifariam fecare. quoniam enim zqualis eft AB ipfi cD
communis autem EC. dux AB BC dusbusDC CB ®quales
funt, altera alteri & angulus A 8¢ wqualis eft angulo BCD.
°4 hojwb bafis igitur « 'A ¢ befi DB ®qualis. quare, & triangulum
*  ABC triangulp BCD zquale erit. ergo diameter B¢ parale
lelogrammum A ¢ DB bifariam fecat.  Quod oportebar de«.

77 "PROP.
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- PROP. XXXV. THEOR. :

?4)'ailelogramnia [Juper eadem bafiy ¢ in eifdems paral-ﬁ
lelis conflituta, inter fe oqualia funt.

_ Sint parallelogramma AB¢D EBCF fuper eadem bafi Bc,
& in eildem parallelis AF Bc conftituta. dico ABc D pa-
i'allelogramm% EBcF zquale efle. Quoniam enim paralle-

rammum ¢ft A Bc D, 2qua- :
l(i)sg-eﬁ ap ipfiBc. em A D_E F :
quoque ratione, & EF eft 2- . ) . # 34.hojus,
qualis Bc. quare &, AD ipfi o
EF zqualis erit ¢: & commu- / /S + Axiomc.
nis DE. tota igitur AE ¢ toti 1/ - ¢ Axiom.2.
D F eft zqualis. eft autem, & . e .

AB aequa%s pc. ergoduzea B C :

A B duabus ¥D Dc ®quales funt, eltera alteri, & angulus - - . .
F D C zqualis angulo &4 B, exterior interiori 4, bafis \gitur 44 hujus
EB bafiFc eft ezqualis, & EaB triangulum zquale trian-. 4 hujus.
gulo #Dc. commune auferatur DG E. reliquum igitur tra-

Pezium AB 6D reliquo trapezio EG cF eft equalef. com-y pyiom 3
mune apponatur GBC triangulum. ergo- totwn parallelo-
%rammum ABCD toti parallelogrammo EB ¢ F sequale erit.,

arallelogramma igitur fuper eadem bafi, & in eifdem pa-

rallelis conftituta inter fe zqualia funt. . Quod oporteg:(
demonftrare. - o ‘ t s

"PROP. XXXVI THEOR. ~

Payalleligramma fuper cqualibus bafibus, & in ifdem
par’algzrlr conflituta mier f¢ @qualta funt. .
Sint parallelogramma AB¢b EFGH fuper ‘®qualibus ba-
-fibus B¢ Fe, &in eifdem parallelis AR BG conitituta. di~
¢o parallelogrammum A BCp ‘parallelogrammo EFGH &-
quale effe. Conjunganturenim™ ,  ° 5 g g >
BE cH. & quoniam zqualis » = “a Hyp.
eft Bc ipfi Fo & Fcz&ualis '
ipfi el ; erit & BCipi ER -
ualis. . funtque parallele, &
ipfas conjungunt BE TH. quz
autem xquales, & parallelasad 2. i
eafdem’ partes conjungunt, e B’ ¢c. F &
quales, & parallel fgnt 4. ergo £3, CH & %quales fanty; .o hypay
& elz : quare E8 ¢ pansticlogrammunm eft, 8 zquale:
N0 ABCDF; hﬁmenmmdM'W*géomhuiug

3

)
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30 EvucLipis ELEMENTORUM
& in eifdem panallclis B¢, Ap conftituitue. fimili ratione,
& EFcH panliclogrammum eidem parallelogrammo -EBcE
eft oquale. ergo parallelogrammum a scp paralielogram-
mo E FGH &quale erit. Parallel igitur {uper
libus bafibus, & in eifdem parallelis conftiuta inter ﬁﬁ&
zqualia. Quod oportebat demonttrare. _

PROP. XXXVIL THEOR.

Triangula fuper cadem bafi, & in cifdems parallelis com
Jhituta mter fe equalia funt. '

Sint trianguls A 3¢ DB C fuper eadem bafi B¢, & in eifdem
paralielis AD BC conftituta, dico aBc triangulum trian-

,gulo pBC ®qualeeffe. Producatur A D ex utraque parte in
E F puncta: & per 8 quidem A D
ipica parallela_ducatur se, E F
 31.hujus. o per ¢ vero ipfi D parallela
: cF parallelogrammum igitur
eft utrumque ipforum EBCA

D8 CF, & panallelogrammum
c35-hujos EBC A -cft 2quale < parallelo-
mmo DBCF; etenim fuper B C

" eadem funtbafiec, & in eildem parallelis 8¢ E F, eftque par

$ 34. hujus. rallelogrammi quidem E8c A dimidium ¢ ABcC trian

cum diameter AB-ipfum bifariam fecet : parallelogrammi

vero DBCF dimidium # triangulum pBc; diameter ‘enim

¢ Axiom.7. DC ipfuin bifariam fecat. qux autem zqualium dimidia
inter fe =qualia funt. ergo triangulum A BC triangulo ns¢
* eft %quale.. Triangula igitur fuper eadem bafi, & in eifdem
parallelis conftitura inter fe @qualia funt. Quod oportebat
demoanftrare. T

PROP. XXXVIIL THEOR. -

Triangula fuper bafibus, equalibus, & in ei dem 4@2.
- lels cmﬁzfuta mter j’e ﬁz; 4;.7“;1;‘ /4 . pard

.. Sinttriangula A B¢ DCE fuper squalibus bafibus, 8¢ cx,

© &ineildem parallelis BE AD g D H
conftityta. dico A BC trian- \ ~ ——7.
ﬁulum D ¢ & zquale effe. Pro- -
ucatur enim A D eX utraque .

parte inG H puncta: &pers
quidem ipfi ca paralleladu- = .

431 hojus. Catur BG 4 : per & vero duca~ , . : :
* ° wreH paallelaipipcs. pa-. .-, B C . E .
..: . rallelogramamup igitur. eft uKtupque iplQTUM ¢ ACA DCEH.
LA ‘tqu‘

t
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atque eft parallelogrammum -G sca =quale 4 iaarallelo"-és& hujon
ammo DCEH: in acciualibus enim funt bafibus sc cg, &

1 eifdem BE GH parallelis. parallelogrammi vero ¢Bca

dimidiume¢ eft' Axc triangulum, nam diameter A2 ipfur ¢ 34. bujus.

bifariam fecat. & ‘parallelogrammi pceH dimidium ceft

triangulum Dczzjv- diargﬁgag en‘im DE ‘ipﬁxmu‘ai.'lemt bifariam.

que autem zqualium dimidia 4, inter fe- ia {Unt. €O 4 Axiom.7.

2BC triangulum triangulo DCE eft ualcz’tl Triangulze;gg 7

tur fuper zqualibus -bafibus, & in eifdem parallelis coniti-

tuta, inter fe funt ®qualia. Quod demonttrare oportebat.

- PROP.XXXIX. THEOR.

Triangula equalia fuper cadem baft, & ad eafdem pay-
sesconflituta, in eifdem quoque funt parallels.

Sint zqualia triangula aBc DeC fuper eadem bafi B¢
conftituta, & ad eafdem partes. dico, & in cifdem paralle-
lis effe. ducatur enim ap. dico AD parallelam efle ipfi
BC. Sienim non eft-parallel A D ’
ducatur # per a punctum iph

BC parallela reCta linea o€, & V
EcC ducatur. wquale igitur

eft A Bc triangulum triangulo b1, Bl §
EBC ¥, fupereadem enim eft o+ 37 ejes.
bafi Bc, & in eifdem Bc, AR :

elis. fed aBc triangus B c L
um triangulo DBC ¢ eft 2quale. ergo & triangulum DBC, gepyy,
zquale eft ipfi EBc triangulo, majus minori, quod fieri non
poteft. non-igitur ‘A Eiph B¢ parallelacft. fimiliter oftent
demus neque aliam quampiam clam effe,” praeter ipfatm
AD. ergo aD ipfi eft parallela. . Triangula igitur 2qualia
fuper ‘eadem bafi, & ad eafdem partes conftitutain eifders
quoque funt pa.railelis. Quod oportebat demontftrare. '

. .PROP, XL. THEOR. - "

Triangula equalia [uper baﬁbuﬁ equalibus, & ad
afdem partes conflituta in cifdem quogue [unt pa-

- Sint zqualia triangula ABc cpE fuper equalibus bafibus

BC czﬁnﬁituta. ﬁ 0 etlam in‘cifderrr,)ecﬂégparallélis. “du-

Qwr enim Ap. dico oD ipft BE parallelam efle. Nam .

finon eft, dugatur por A ipG 8- paraliels a+y-+-& - #E dus 431 hujug;

o ' CHWT, .

* ¢ 3n.hujus,

.
-

’ s
1]



3s EucLipIs ELEMENTORUM:

4338.bujus. catur.  triangulum igitur A Bc triangulo FCE eft quale’,
am fuperazqu ibus bafibus, 5 D ,
& in gildem panallelis BE AF
conftituantur. fed uiangulum
ABC zquale eft t
DCE. crgo & triangulum pCE
trisngulo FcE aquale erit,

fhajus minori, quod fieri non & e
poteft. non igitur aF ipfi g = B :
eft parallela. fimiliter dcmon[habxmus neque aliam quam
piam paralielam effe, preeter AD. ergo aD ipfi BE paralich
cnt. /Equahzlgimr tmngula{' bafibus zqualibus, & ad

dem partes conftitute, etiam in eifdem funt parallchs.
Qy_od demonttrare oportebat.

PROP. XLI THEOR.

Si parallelogrammaum, o triangulam cendem bafim
cant n eifdemgue fint parallelis p:mzll’elogram-
“mum ipfins trianguli duplum erit.

Panallelogrammums enim ABCD, & EBG
bafim habeant eandem Bc, & in exfdemt?:;gu}umpamllehs B¢
, AE. dico parali€logratimum A B €D trianguli EB¢ dpplym
<&t efle. Jungawr enim ac. tri- A D E
angulum. igitur ABC triangulo
s37hups. EBC cft zquale «’; namque fi~
per eadembafi Bc, & in eif-
' demBc AE parallelis confti-
tuuntur. fed ABcD parallelo-
ﬁramnmm duplom eft erisngu- - -«
#34-bujus. i 4 BC 4, cum diameter ac.j-- - B. . C
pﬁmbaﬁmm fecet. m xpﬁm EBC mmguhdup}um
erit. Si igitur paralle lum eandem
bafim habeant, & in eifdem ﬁnt parallehs, duplum’ erit
parallelogrammyny - ipfius  triadguli. C@_od demonftare

oportebat
PR OP XLIL PROBL
= Dato triangalo 2quale pamﬂelogmmmum mﬁrtamr in
, .t angulo reFifimeo. .

131: davatn trigngulum ABC, daws agtemn retilineus an-

i Egun. Taque oportet, dato triangulo asc zquale paral-
" umcon&nueremangulorc&ﬂheoxpﬁ nzfequak
cceur
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triangulum triangulo BDC.
‘rurfus quoniam HKF D paral-

LR

‘Lissx L - 33,

‘focétur ¢ bifariam s in £, & junéla A, ad rectam lineam » o- hujus.

EC, atque-ad punctum in ea A @
E, conitithatur angulusscEF . - - b33 huus,
sequalis ipi p: & per A qui~ / o
dem iph Ec parallela ducatur, = /|
<AG; percverQipli FE du- -
catur parallela ¢ ¢c. 0-
um igitnr FECG.. A
&qgn'um:u cﬁzquthsx.c, B B al: L
erit & A BE triangulum 4 triangulo AEC fuper aequay 4 52. hujas.
{;Iﬁsemmﬁmbalhm BR BC, &ine!ﬁ?nuac AG pu:;

. rrisngulum 4 B¢ trianguli Axc el duplum.
sunemfrgsot panallelogrammum #Ecc. duplem ¢ trigsfuli ¢ 35 hojse
A EC ; bafim enim eandem habet, & in eifdem eft is.

uale igitur eft FEco paraliclogrammume trigngulo a»c -
ue ¢ EF angulum equalem angulo b dato. Dato igi~

tur triangulo A B¢ quale parallelogrammum reco cons
ftitutum eft, in angulo ckF, qui angulo D eft equils. Quod

quidem facere oportebat.
- PROP. XLIII. THEOR,

Omnis parallelogrammi fpatii eamm, e rch Ja..
‘ met'rtfm ' /d:ﬁ par’al(&agrdmar&ﬂ comspicmenta
inter fé fmxt:.eymlia. o . .

Sit parallelogrammurh A 8c Dy cujus distmeter 3Dy 8¢ circa
ipfam 83D peralielogramma qui fint FH G, que vero
complementa dicuntur: AX XC. dico Ax cemplementim
complemento x ¢ zqualeeffe. Quoniam emirh pavaliclogram-
mum eft ABcD, & ejus dis-. 5 X : D
meter BD, gquale 4 eft ABD

4 34 bjus,

lelogrammum eft cujus dis-
meter DK, triangulum HDK
triangulo pFK =quale » erit. B G c
cadem ratione, & triangulum | .
KGB triangulo xeB eft zquale. cum igitur triangulum
quidem BEK squale fit triangulo BGK triangulum vero
HDK ipfi DFK; enit triangulum BEK una cum trimdgulo
HDK zquale triangulo BGK una cum DFK sriangulo. eft
autem, & totum triangulum A B D ®quale tuti BD c. reli-
quum igitur Ax complementum rcliquo complemento x ¢
eft zquale.  Ergo omnis payauelcogrmuni {patii corum, quz’
. cHER




34 Evucripis ELEMENTORUM

circa diametrum funt parallelogrammorum complementa ig-
ter {e zqualia funt. Quod oportcbat demonttrare.

-PROP. XLIV. PROBL.

Ad datam re&am lineam dato triangulo wquale pareke-
- logrammsm applicare in dato angulo reltilineo.

Sit data quidem re@ta linea a»; datum vero triangulum
¢, & datus angulus retilineus D. opartet igitur ad daram
re@am lineam 4 B, dato triangulo ¢ zqndﬂngm

° mum applicare inangulo ipfi D ®quali. Conftituatur trisn-
# §2.hisos, gulo € 2quale 4 paraliclogrammum BEFG, in EBG,
qui et zqualis ». & ponstir BE in direCtum iph A B, pro-
ducaturque F6 ad H: & per A alterutri iplarum BG EF
431. hujus. parallela ¢ ducatur. AH, & HB jungatur. quoniam. jgitur ig
parallels A EF reta linea HF incidit, anguli AHF HPE
€29, hujos, duobus re@is xqualese ¥ E
funt. quare BHF HFE g —
duobus reis funt mi- R
nores. qu vero 2 mino- D o -
ribus, quam fimt duo re- N .
~ <{H, in infinitum produ- G A
4 Axio 12 cuntur, ‘conveniunt 4 in- _

- ter fe. ergo HB FE pro- . _
dutz convenient. pro- H A oL
ducantur, & conveniant ‘ ;
ink : perque k alterutri ipfarum A Fu parallel2 ¢ ducatur
KL, & AH 6B ad L M puncta producantur. parallelogram-
mum igitur eft HLKXF, cujus diameter HK, & circa HE
parallclogramma quidem funt A 6 ME ; ea vero quz comple-

., . mentadicuntur 1.B BF: ergo LB ipfiBF eft ¢ ®quale. fed,
¢43.hojus. & g ¢ zequale eft triangulo ¢, quare, & LB triangulo ¢ z-
<. hujos, quale erit. & quoniam G BE us equalisf cft

"~ .7 ABM, fed & =qualis angulo p, erit & angulus 4 BM angulo
D zqualis.  Ad datam igitur retam lineam A B, .dato trian-
gulo ¢ zquale parallefogrammum conftitutum eft LB, in
angulo aBM, qui eft zqualis angulo p. Quod facere o-

" PROP. XLV. PROBL.
Reltilineo dato equale parallelogrammam conflituere in
dato angulo velZrlives,  ~ - 7 -
Sit datum’ re&ilineum"A 8¢ B, datus’ veto' angulus rei-
lineus E. itaque opoget reilineo ABCp zquale parallele-
) “ CEE mR gl e, ; ‘1, 7 e 2 g/.v_‘;. s gmum

T
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grammum conftituere in angulo ipfi £ 2quali. Conjunganth? -
enim D B, & conftituatur triangulo An? aaqua%:o?pnminclo-'% bajus,
grammum FH: in angulo HKF, ?uie& ®qualis angulo k.
deinde ad rectam. lineam ¢ H applicetur triangulo DEC -
quale me M, inangulo ¢ EM qui angulo b 44-bujus.
E eft sequalis. & Quoniam angulus & xqualis efk umuﬁxlxse :
ipforum HKF GHM, erit & HKF angulo cHM mqualis.
comrmunis apponatur KHG. anguli igitur FKH KHG an-

Fu_\is KHG G HM =qualesfunt. fed FKH KHG funt 2qua-
es « duobus rectis. e;go, _ " eag. bujus,
& KHG GHM duobus ' F_ G

reftis-equales erunt. ita- D

que ad aliquam re&am . :
lineam -G H, & ad datum (o] 8
'in-ea punctum H duz res E
éﬂx&fdw KH HMPOr{)ion A '

. eafdem partas pofite

.'t:gos deinceps duobus . B K Hnx
| rectis cequales efficiunt. ' N )
in diretum igitur 4eft £ 1 iphi HM. 8 quoniamin paral- 4, hojs.
lelas kM FG recta linea HG incidit, alterni anguli MG
-HGF %quales«funt. communis apponatur HG L. anguli igi- |

tur M HG HGL, angulis HGF HGL funt ®quales. at ad-

guli MHG HGL wmquales ¢ fint ducbus rectis. &
- anguli HGF HGL duobus rectis zquales erurit. in diretum :

digitur eft Fc ipfi L. & quoniam KF ipfi HG & =qua-

i lis eft, & paratlela; fed 8& HG ipfi ML ; erit KF ¢ ipli ML, go. hujus:
i & =qualis, & parallels. ipfafque corjungunt recte linex

S KM.FL. ergo & KM FL zqualesf & parallele funt. paral- £33 bojus.
: lelogrammum igitur eft x FL M. ' at cam- triangulum qui-
C

idem aBD =quale fit parallelogrammo HF : triangulum
avex‘onncpﬁjl 0 GM; erit totum ABCD recti-
ii lineum tott puﬂlmmo KFLM ®quale. Datg igitur
+ re@ilineo A B cD zquale parallelogrammum conftitutum eft:
§ RFLM ingulo FXM, quiefteualisangulo E dato. Quod
i facercoporeebat: - il
® cor. Ex jam dictis manifeftum ﬁ"qmmodo'addatam
" retam lineam, dato re&ﬂmeoﬁ e paraliclogrammum:
. spplicari poffit irt dato angulo- retilinco:

¥ © " 'PROP.XLVL PROBL.,

. Super dasa veika linea quadratum. defivibere.

¢ Sit dataretz lined 4 8, oportet fuper ipfa AB quadratum’
g O "POCzP“p ‘1”.



36 ‘BucLIplIs ELEMENTORUM
.«4r.hujus. defcribere. Ducatut « recte linexe Amxﬂo in ea dato
43.buius. A ad retos angulos ac; Scipfi a8 is 4 AD;

perque punétum p ducatur ¢ DE ipfiAp mw.

¢ 31-hujus. 1pfi A D parallela < ducatur 8. parailelogrammunm igitur eft
: ADEB. & AB quidem eft 4 2qualis DE, - -

;4 hujus. 4 D vero ipfi4BE. fed Scwaipfi AD
xqualis, quatuor igiturBA AD DE EBins
ter fe quales funt, ideoque aquilsterum
¢t ADEB parallcio rammum. dico et~ » - E
iam re@angulum efle. quoniam enim in -
. parallelas A3 DE refta linea incidit AD,
e29.bujus. yriouli BAD ADE duobus reis fung «se-
quales. rectus autem eft B4 D, ergo, &
" ADE retus erit. parallelogrammorum .
verp fjatiorum, quz ex oppofito funt la- A £

£ 34 hujus, tera, & angulifinter fe zqualia funt. re- )

. &tus igitur eft uterque oppofitorum A B BED sngulorum :
~ & obid re@angulum eft A pBE. Oitenfum autem eft 2-
uilaterum effe. ratum igitur fit necefle eft, atque oft
uper reta linea A B defcriprum. Quod ipfum facere oportebar.
cor. Hinc omne parallelogrammum habens unum angu-

lum reGum eft recangulum.
' PROP. XLVIL THEOR.

Tnrebiangulis triangwlis, quod 3 hetere relum -

= Jum j:tlemlmtc Jefc’n{;xr guadkatum 4'7341%

 quadratis, qua & lateribus vellum angslum comti-
nentibus defcribuntur.

Sit ttianguluta reSangulum a 8¢, Gum habens 2 4 ¢ an-
gulum. dico quadratum deferiptum A re@s B¢ 2quale efc
uadratis, qux b ipfis Ba AC de- - -

{cribuntur. deferibatur sénim Xk 56 3 @
. quidem quadnatum 8D B¢, ob iplis
"« 48hujus. B.A AC quadm-o‘n HC, perqué A F
alterutri iparum 8D cE parallela du-
catur AL; & AP FC jupgantur. Quo-
: niam igitur uterqué angulorum RAG
bDifin.30- BAG reGus b eft, 4d aliquam
lineam B4, & ad datum in ea pun-
ad&um“rﬁduzre&zlinez_:’ncgiﬁsnm-» '
~ em partes pofitz, os qui D LE -
. deinceps funt ducbus ' rectis saqm(}es- SR ot
¢ 14 hujus, efficiunt! in direCum igitur ceft ca ipf Ac..cadem -a-
tione, & ABipfi AH eff in direum. & quoniam angulus
- e DBC

.«
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-niam igitur DA eft ®qualis

€X' D¢ quadmatym ;. re@us enim angulus eft pac: qua-.
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D BC cft zqualis angulo FBa, rectus enim yterque ¢tt, com~

amunis apponatur ABC totus igitur » B A angulus toti_F B¢

eft 42qualis. quod.cum duz A B BD dusbus FB B¢ @qua- 4 Axiom.a.
les 4 fint, altera alteri, Scangulus DBA zqualis angyloFec;

erit ‘& bafis ap bafi Fc =qualiss, & 48D triangulym ¢ 4 bojus.
triangulo FBc zquale. eftque/ trianguli quidem A 3D du- -
plum BL parallelogrammum, .bafim enim eandem habent

BD & in eildem BD AL funt parallelis : grianguli / vero £ 4. bujus
F BC duplum eft ¢ & quadratum ;. rurfus enim bafim habent

eandem F B, & in eifdem funt parallelis ¥ B G ¢. quz autem
sequalium duplicia inter fe xqualia ¢ funt. ergo azquale eft gAxioms.

. parallelogrammum BL ipfiG B quadrato. fimiliter junctis A E

BK, oftendetur etiam cL parallelogrammum wquale qua-
drato Hc. totum igitur DBEC quadratum duobus quadra-
tis 6 B HC eft ®quale. ‘& defcribitur quidem DBE ¢ quadre-
tum 2 reta linea B¢, quadrata verogB Hc abipfis BA Ac.
quadratum igitur BE, & latere Bc defcripum zquale eft
uadratis, quae defcribuntur 2 Jateribus BA A c/ Ergoin re-
&mgu is . triangulis, quadratum, quod defcribitur 2 latere
re@umr angulum fubtendente zquale eft quadratis, qiie™a
lateribus reGum angulum continentibus defcribuntur, q(&pd
‘oportebat demonttrare. ‘ ‘

PROP. XLVIIL. THEOR.

St quadratum, quod deferibitur ab uno lateram trian-
. - gult cquale ﬁz quadratis, que & religuis trianguli la-
" Zeribus deferibintur 5 angalus religuts ducbus trian-
\. gt lateribus contentus refus erit.

- Sitrianguli A8c, quod ab uno latere nc defcribitur qua-
dratum 2quale fit'quadraiis, quz 2 reliquis n'ianguli'\lactler_i-
bus BA ac defcribuntur, dicoapgulum Bac rectum effe,
ducatur enim 2 punéto a ipfi Ac ad reCtos angulos ap;
ponaturque AD ipfi BA z- , :
qualis, & pc jungatur. Quo- -

"ABy ent- & quadratum quod
defcsibitur ex ‘DA quale .
quadrato ex AB. commune .
apponatur quadratum, quodex <
AC. ergo quadrata, queexpa B v

ac =qualia funt quadratis que ex Ba ac defcribuntiir,

fed quadratis quidem,.qu® ex DA ac mquale s eft, quod 4 47. hujus.

4
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dratis vero, que ex BA ac quale ponitur- quadratum,
‘quod ex BC. quadratum’ igitur, quod ex DT ’.u?:z.le eft ei,
quod ex BC quadrato. ergo & latus pc lateri cB eft =
uale. & quoniam T A ‘eft qualis A3 communis autem ac,

. -gu:enA Ac zquales fuptduabus BA ac; &bafispc eftz-
48.bojus. -qualis bafics. mgulus‘igimrDAcangufo B A C eft 22qualis.
rectus autem eft DAC. ergo& BAaC rectuserit. Si igitur
quadratum quod defcribitur ab uno laterum trianguli, =-
quale £ quadratis que 2 telithmﬁ lateribus defcri-
buntur, angulus reliquis duobus tri i lavéribus conten-
fus rectus erit.  Quod oportebat demonftrare.

BUCLIDIS

1
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‘EUCLIDIS
EL E ME N TOR U M
LIBER, SEC'UND"US

DIFFINITIONES

9 .

v ‘Mze parallc' .bgummum re&mgulum contmendx-\
citur fub duabus reis lmels, quae reGtum angu-
lum comprehendunt. - .
IL -

Omms parallelogmmmx Ipq:u, \unum qm)de eorum uaa' :
circa diametrum ipfius funt pamlldogrammorum, cum :lluo-
bus complementis gnomon vocetur.

PROPOSITIO L THEOREMA

8 fimt duc rele kincey altera autem pfaram (eSa
Jueriz in quotcunque partes ;, reftangulum fub duas
bus reltis lineis contentum wymz/e eft cis reflangn-'
lis que fub refla linea vfeﬁ‘a, & ﬁagalx.r pa:tz—
bus contznmtur : :
Sint duz re&x linee o 8c; & ﬁ:éhﬁc BC utmr.ﬁue ifv
punéis b E. dxcore&mgulum D" E c
refhslmgls_ennc oomcnutgxd B
'.vquale te&angulo o )
continetur fub A" {5:1;1;,i &
“reCtangulo ?uodfub A&DE,
& ei quodfub #8&EC con- .
tinetur. Ducatur enim 3 pun~
&o B ipfi Bc 2d rectos. s an-

. oy, primi.

N E“los BE : amclpﬁapomturbzquahssc &pﬂagag primis

/

~N



40 Eucripis ELEMENTORUM.
e 31-primi. quidem ipfi BC parallela ¢ ducatur GH: per £E D c vero

ducamur DK EL cH panallele ¢ iph BG. xe&zngulum igi-
wr BH eft wquale reCtangu. 5

lis B DL EH; stque oft oH

quidem; quod fub A & BC

continetur ; . etenim costine- A
tur(ubcsnc &seciphia "o ~ VI |

eft zqualis ; m&angulum au- - K L H

tem ex eft quod coptingtur —_—

fobipfs A & Bp; coptimeur- FI- ° A

enim fub 6B 3013 quarum G B eft xqualisa: &m&angu—
lum DL eft quod continetur. fub o & DE, quoniam DK,
hoceft 86 ipfi A eft zqualis; & fimditer reGangulum EH
eit quod fub A & E c continetur. ergo re&nngnlumcomen e
tum fub A & B¢ eft zquale rectangulo contento. fub A & B Db,
& contento fub A & D, & adbuc contenta fulp A& EC.
Si igitur fint duz recte linez-altera 2atem- i fetta
fueritin quotcunque partes ; reGangulum {ub dusbus rectis
lineis contentum eft zquale eis que fub recta linea infecta,

Iiic“ﬁnnguhsyaxdmoommm @d apomdu: dcmon :

PROP. II. THEOR. - !

Sirela lnea [eila fuerid wtcmyae, m%ngula que.

Sub toen; & fowgwlis: parsibus comtinenti “f""”“
Jint e quod 4 tora ﬁ; quadvate. - - ,

Rect2 enim linea 4p fecha fit mm&oc,
dica quodgfub A% BC cof s Unk cym-
comtento. {ub B 4 Acmgnhcﬂ'cqmdu»,quodﬁtexA:

# 46.primi. dcﬁ:nbaturdcnunex,nnqua-_ . AL B .

dratum ADEB,& rc dus. .
- #31primi.catur ¥ alterutri iplarum D
BE panalela cr. aqualeigion
eft AE retangulis AF ce. at- . [ o ¢ .o
que oft, AE quidem guadm-. . . pocmngag. o
“tum,.quod €x AB; AF vero. . . TN S5 PR
; rc&angulmncontentum fubsa. PTTTEE
AC; etenim fub DA A conmmr,,qpm Anxpﬁ,n,
oft zqualis, & teCtangulym c e.continemr . A BB cum -
_BE fit @qualis AB. ergo reCtangwiumfub. Be:804 €. una:
- cum reftangulo fub XF & ‘s c mquale, oft. quatireto;: £XA B
?t blgltut x& ‘_Imea ‘utcanque &; faeric;  reixngua, gme: ..
ub tota, tngulis. partiffus . cogtiny Wune "
quOdé totaﬁcqwmq, dummb RO:r :
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0 eX A3 quadratum-n DER;

anlin L. - 4%
.PROP. IIT, THEOR :

Si redia linea wtcunque felta fuerits veltangnium fub
tota, &y una ejus. parte vontentum cgadie.cft, é'
recFungulo, quod fub partibus cantmetur, &reiqud
a predifta parte Jit quadraio. .
Reéa enim linea a B fecta fit. utcurgﬁe in pun&o c. di~
co fub a4 & B € retangulum zquale fub Ac
BC und cum quadrato, quod fit ex BC. d(;fcnbamr- enim 4 46.primi.
€x ‘B¢ qudratum CDEB; produmturquc EDINF: &per
A alterurri iparum D BEpa- 5
rallela -4 ducatur AF. =quale
uuque erit - reéh:&u.lum AE
AD CE: & et AE qui---

emre&mguhxmoonwa:um: ], j

B
‘ N 118 pnq‘n

fub ABBG} ctemmfubdtv
BE continemur, quarum Bg el | i .
#qualis 8¢ reCtangulum ve- . F ' E
10 AD cft. qmdoonnnm;rfubac CB, aunncxpﬁ cBfit
ualis ; &DBc&quadm;m,quodﬁtech ergo rectan- -
gum fub aB Bc eft xquale retangulo fab Ac ¢ unz,
zudmoquod ex Bco Siigitur reta linea utcunque
fea. cm,reﬁmguhmﬁxbtom&b&mepspmem

sle cft redangulo. us continetur, &.

‘ex q,u?ﬁ pmdu&a parte. ﬁ? ’
. . PROP,IV.. ;['HEOR- R
S: m&a f nea jec?a fumz wicongue, griadvalom quod

Jit & tota wqudle arit, & mdhm.r goie 2 pzrtrbm;"
ﬁurzt, éa a gaod bis fuZ partibus contmet;:r fe-
anga . .
Reéhcmm linea AB fc&a{'t: ummquemc dxco uz- -
dratum quod ifit ex A B! dlé,&qmdmtiseXAcqcn
& ei re@angulo quodbisfub ac- A B
c¥ -contipetur. Defaribatur ¢ . T 7

64.‘ primi,

.. .o c a8 3 "..
jungaturque D, 8 per ¢ qui- A T
dem " alcerutri Di’pfamtn ADqu : j I CE
parallc]a bducatur CeFy perc 4 :
vero alterutri: ipndmn AB DE S T
duosar 5 ; ‘HX."8¢ quo- D B
mca&m&h iph ap; & in ipﬁsmaditsn em
exterior BG© hmeriond & oppofito ADB :equahsr Yesg.priml

“byaprimis
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. dg. primi.

¢ 6. primi.
S 34-primi.

"EUucLIDIS ELEMENTORUM

angulus autem ADB eft xqualis 4angulo aBD, quod &
latus Ba ®quale eft lateri AD. quare c6 B angulus angulo
G BC eft zqaalis: ac propterea latus Bc lateri ¢G ®quales.
fed & latus ¢ mequale fett lateri 6K 8 cG ipfiBK. ergo &
GK cit =qule kB, & CGKB. - A cC B
zquilarerum eft. dico ipfuper - ‘
etiam rectangulum efle. quo- H G X
niam enim cc eft parallelaipi
BK & inipfas indidit ¢B; an-
i x 8¢ GcB duobus rectis -
unt equalesc. tedtus autem .
eft xBc angulus. ergo & re-~ -+ D ¥ E

' &us GcB, & anguli oppofiti cax 6 x B redierunt. rechan-

£43. primi.

gulum igitur eft cGKB. fed oftenfum fuit & xquilaterum
efle. quadratum igitur eft cGx ', ‘quod uoamdem fit ex Bc.
cadem ratione & HF eft quadtatum quod fit ex Hg; hoc
et ex Ac. ergo HF cK exipfis accB quadrata funt. &
quoniam reSngulum A 6 eft zquales re@angulo & £; atque
eft A6 quod fub A c cB continetur, &ft-enim- 6C ipfi cB
equalis : erit'& 6 £ sequale ef ‘quod continerar fub 'A c <3,
quare refanguls 4 6 GE 2qualia-funt ¢ quod bis fub At
CB continetar. ' funt autem ‘& HF ¢K ‘quadrata ex- A& c3.
quatuor igitur HF CK AG'GE, & quadnatisex Ac c'8, &
ei quod bis-fuib A ¢ ¢ B eontinetur rectangulo funt equalia ;
fed HF CK AG GE componunt totun ADEB e& ratam

uod fit ex A B. quadmtum igitar ex A B 2qualéelt, & qua-

ratisex Ac c2, & el c}uodbis fub Ac cB continetur re-
¢tangulo. Quare fi reéta linca utcunque fecta fuerit ; quadra-

" tum quod fit h tota 2quale evit & quadratis quz 3 parti-

midia fit quadvato. e e T
- Reta enim linea quaevis w# fedafit in’ partes sequites
- Jum ‘contontum. fub A D BD, umacum Guadiae-

bus funt, & ci reGtangulo 'quod bis fub partibus contine-
tur. atque fllud et quod demonftrare oportebat. -
Cor. Ex hoc perlpicue conftat in quadratis fpatiis paralle-
logramma qué funt Circa diametrum, quadintaef®, - -
S SRTE R B BRI N S SR TR A U TP

e pgop:.‘.y;lm_ﬁ.g-okﬁ Ciea e s

Siref2a tmea fefta fuirit in pivees squales, Qo in par-
tes tnequales ; relangulum [ub inxgaalibas totius
partibus, contentum una cum quadvato lineg ‘que
ey fefies intjicine, agial 68 i uod & d-

S

ad pundtum c; & inpartes inequalesad p.” diqﬁ';'m&meg' ;
: 4 ras0 quod At

cD
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¢ paquale effe ei quod ex ¢ B fit quadrato. Defcribatur « enim 446 primi.

*-ex BC quadratum CEFB: ducaturque BE ; & per D qui- ‘
-dem alterutri ipfarum cE BF parallela & ducatur DuG; per & 31.primi.

H vero ducatur KLo parallela ¢ alterutri ipfarum c8 £F:
& rurfus per a ducatur alterutricr 8o parallela b ax. &
quoniam CH- complementum zquale ¢ eft complemento
commune apponatur Do, totum igitur co toti DF eft -

quoniam & ac ipfi ¢B. ergo T3
& AL =zquale CfFﬁDF. com- L____ MUA g
mune apponatur cH. totum j« - K L oo
gitur AH ipfis FD DL ®quale K
crit. fed AH quidem eft quod L
fub A D DB continetur, etenim . : & F
DH ipltDB eft mqualise; FD '
DL vero eft gnomon MNX. igitur M Nx aequalis et ei
quod fub AD DB continetur, commune apponatur LG, %~
quale ¢ {cilicet quadrato quod ex cD. ergo M N x gnomon,
& £ G =zqualia reéhng:mé quod continetur fub AD D g,

& ei, quod fit ex ¢ D .quadrato. fed MNX gnomon, & Lie

-font totum quadratum: CEF B, quod quidem: fitex cB. ergo

rerangulum fub AD DB, upa cumn quadrato quod €x cp,
ﬂtu:b‘e& ei-quod ex cB quadrato.  Si igitur reCa linea
fecta fuerit in partes zquales, & in partes insquales, rectan-~

: gulum fub inequalibus totiur:gm'bus contentum unt cum
1

quadrato liner quz inter feGiones interjicitur, ®quale et
¢i quod 2 dimidia fit quadrato. Quod - dcmot?mre o-
portebat, - . . .

. PROP: VI. THEQR.

S refa finea bifariam fecetar, atque ipff in direGam

adficiatur quedem refla linea ; vellangulum fub tota

cum adjelta, & adfella contentum, una cum qua-

drato 'q{;m}&x:,r'.i‘qudé‘eﬁ guadrato quod ab ea que
L ex .;ﬁmid’ia . adjella conflat; tamguam ab una iz
. neg deferibirar.. . :

Refta énim linea tuazvis 43’ fdetur bifuriam in pun@o c,

& adjichatyr ipfi in direftum 8D. dico re®angulum fub 4 D
DB uni cam gadmo ex B¢ aquale efie ei“quod fitex' cp
Quadrato,  Defcribatur 4 enim ‘ex ¢ p quadratum CEFD,

la.b ducaur BN G : & per H ducagyr KLy paralle

& jungatur bE ; per B alterutri ipfarum CE DF_ Pa- 44
mé“ﬁ‘ a .pet itri_ip. E"

HP, . 43.primi.

B 435-primi..

" eCor. ¢
bujus.

G.yrimi:

g b3 primg
trl
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e36.primi.cH 2quale. fed cn uale A
433-primi. g oft HF. ergo & AL )

e Cor, 4.
huijus,

<46 primi. cribatur s caimex A 5" quadm .

643 .primi, angulumzqualebcﬁ re&angulo : V,»‘, .

EucLinis ELEMENTORUM

alterutri ipfarum Ap EF 3 & adhuc
parallcla ¥ a k. Itaque quoma.m AC

reGangulum AL rectangulo

AalteruticL nﬁ
zquahs CB; cnr, &

zquale erit. commune appo-
patur cM. totum igitur AM
goomoni Nxo eft 2quale. at-
que eft AM, quod fubaD DB
continetur, etenim DM eft ¢ -
qualis DB. ergo & gnomon
NXxo zqualis eft rectangulo

_;‘: g B;‘. B

X ‘L N/ A M
o

€ & F

fub AD DB. rurlus commune & pomtun.c zquale ¢ fcilicet
quod ex CB. re&ang‘v,dum :gxmr,ﬁxb AD DB um
uuira.:oquod ex BC zqusle eft gnomoni Nx o &1pﬁ

LG ed gnomon Nxo0, & LG mmpommt czsn

mmquodqmdcm fitex cp..

bAD

DR unacum cxnc e cft e, quod ﬁt ex cn
‘hudmo emmr bxfn.mm,
re€ta linea ; be

&ad oon!ht,unuamabum defcribitur.
jcAa q lines, Q'P‘

oportebat d

c * PROP. VII. THEOR
S relta linea utcungue [eila fucr:f“%u‘c & tota, & una
a ﬁmt,

parte fiunt ulrague quadrata &

b reftan-

Zulo, quod bis [ub tota, ac a’:f?a te comzinetuy,. é’

ei guod & religms parte fit ginaa

Reds enim ligea quadam A 3. fe&zﬁ; uﬁcunguemg&m

&to. ¢. dico quadrataex AB BG-
zqualia efle, & réttangalo ‘
bis fub A BC mntm;mr,

&X AC

tum A DEB, & figura conftrua-
tur *, Itaque quoniam AG ret-
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G E, ,COMmune apponatur CF: quare totum aF toti CE eft
::ﬂuale. retangula igitur AF c%a ‘dupla funt reQanguli ar.
fed AF ce funt LkM gnomon, & quadratum CF, crgo
KL M gnomon, & quadratum cF dipla erunt reCtanguli
AF. eft autem id quod bis fub 4B Bc continetur duplum
ipfius AF; etenim BF eft c wqualis Bc. gnomon igitute Cor. ¢
K L'M, & quadratum cF @qualia funt, ei quod bis fub A B hajus.
BC continetur. commune apponatur HF, quod eft ex ‘ac
Quadratum. ergo gnomon XL M, & quadrataCF HF Zqua-
Iia funt ei quod bis fub AB BC continetur, & quadrato ¢x
Ac. {fed gnomon xLM, & quadrata cF HF componunt
ADEB,&CF, uﬁuz funtex AB Bcquadrata. quadrata igitur
ex AB BC xqualia funt reétangulo, quod bis fub A8 B¢
continetur uma cum eo quod fit ex A ¢ quadrato. Ergo fi
recta linea utcunque fecta fuerit ; que 2 totd, & una parte
fiunt utraque quadrata @qualia funt rectangulo quod bis
fub tota, ac dicta parte continetur , & ei quod 2 reliqua
parte fir quadrato ; quod oftenderc oportebat, o

PROP. VIIL THEOR. =

St vella limea. utcangue felfn fuerst; quod quater .
" fubtota, & una parte comtinetur relanghlum una
cum_quadrate religuee partis wquale Jf quadrato

» quod ¢x tota, &y dilaparte tanqua ex una lines

- deferibitay. - '

“Redta enim ligea A B foa fit utcunque in c. dico ret-
angulum quater fub A B BC contentum una cum quadrato
quod ex A ¢ zquale effe quadrato, quod ex AB BC tan-
‘quam ex uns linea defcribitur.” Producatur enim recta li-
nea:aB.in p; &ipfi cBpPo« B

natur zqualis Bp; defcriba- .~ "1™ s
turqie ex AD quidratum AE 1yl 4 )
F Dy & duph figura conftrua- ”J <t pl/ 1:“ :

tur. , qooniain igitur B eft. X =10 -
‘q’“ﬁi‘j BD’) \"mlxe Cﬁ CB . Yoo - T
ipfi, ek squalis b:; BD vero . - ; Ti.
ipixN:ent & Gk =quals "~ | /. b
KN, eadém ratione, & PR ipfi
RQ ¢F zqualls. & quopiam B~ H L7F
“ca eft zquilis 31, & GK ipfi XN ; -erit retangulum . qui-

;dem cK rectangulo BN 3 i 'iM'mooxipﬁ_nna-

quales. " fed ¢ K eft 4 quale RN, complementa enim fult ¢ 56 primi.
parallelogrammi c o, ergo & B N-equaic 2t Ky 8¢quatuor 4 43-primi.

. re

b
5y

« hyp.
b 3¢.primi.
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retangula DK KC GR RN inter fe 2qualiag ideoque qua-
drupla funt reGtanguli cx. rurfus :;lmam ’cn?ﬁquaqulis'
' BD, & BD quidem ipfi BK, hoc ipfi cc =quali¢ cB
vero ipfi GK, hocelt a?: erit & ce 2qualis P, eft autem
& PR ipfi Ro zqualis, rectangulum igitur oG rectangulo
. . MP, &retangulum PL i A c
443.primi. g ¢ quale erit. fed MP ef D
: xquale PL; complementa e- c
| nimfuntML clogrammi. :
quarc & AG ipfi RFeft 2qua- X
le. quatuor igitur Ac MP PL 'q
RF inter fe zqualia funt, ac -
propterea ipfius AG quadro-
pla. oftenlum autem eft, &
UtUOr CK BN GR RN qua- E H L F
ruplaelle ¢k. quare oto continentia gnomonem STY i-
pfius -A k quadrupla funt. & quoniam ak eft quod fub a B
BC continetur ; etenim BK cﬂ: uﬁ::lis BC; erit contentum
"quater fub AB Bc ipfiusax q plum. at demonftratus
cit gnomon sty quadruplus ipfius Ax. quod igitur quater
fub A8 Bc continetur agézlﬁe eft gnomoni s T Y. commune:
eCor. 4. zppematut XM, quod quidem quadrato ex a-c eft ¢ zquale.
bejus. * erpo quod quater fub A B BC continetur upa cum quadrato .
ex A C ®quale eftipfi sT Y gnomoni, & Qquadrato xu. fed
STY gnomon, & XH totum funt A EFD quadratum, quod
defcribitur ¢x ADp. reCtangulum igitur quater fub AB Bc
contentum und cum quadrato ex A ¢ ®quale eft i, quod ex
A D, hoceft ex AB Bc tanquam ex uma liges itury
quadrato. ‘Ergo fi refta linea utcunque fecta fuerit ; quod
quater fub tota, & una parte continegur retangulam, und
cum quadrato reliquee partis, aqualdelt gmdram quod ex
tota "8 dicta parre, tanquam ex una linea defcribitur. Quod .
oftendendum fucrar. ' e '

PROP.IX. THEOR. = '

Sirefia linca in partes wquales, {3 in partes inagua.

les [ef2a fuerit, quadrata que ab ineguelibus totins

partibus deferibuntur, dapls funt & quedrati:di-

midic, :{y quadrati linee cjus que inter felivwes - °
tergeeifay. o 0 T o el
Retta enim linea quavis aB fola fit in partes quales

ad ¢, & in partes mgualsad D. dico quadrata ex A D: pn: i
s1.primi, ratorum ex A¢ c D dupla effe. Ducatur 4 enim 2

pun&o ¢ ipfi A5 ad reQtos angulos ¢ E, & utrivis ipflarum
P ac
(- ‘
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A C C B ®qualis ponatur, jungaptyrque EA EB. aC Per D
quidem ipfi .C & parallela b ducatur p F ; per -F vero ipfi A Bé31primi
parallela # FG, & AF ducatur, Itaque.quoniam. ac eft -
qualis cE; erit ¢ & angulus Ea c angulo AEcC squalis. ¢ 5. primi.
& cum:re&u‘sbﬁt angulus ad ¢, reliqui. AEC Eac uni
re&to xquales 4 erunt. & funt =quales inter fefe. utervisd;.cor 3t
jgitur ipicrum AEC E AC recti : primi.
et dimidium. eadem ratione, - - - E
& recti dimidium eft utervis '
ipforum CEB EBC. €rgo totus
angulus AEB rectos eft. &
quoniam angulus GEF dimidi- /" »
um eft redti, reGusautem G r; A < DB
2jualig enim reft interiori & - @ Y
oppofito- Ec B, erit, & reliquus £Fc redti dimidium : 2-
‘qualis igitur eft GEF angulus ipfi ‘EFc. quare & latus EG
lateri GF eft fquale. 1urfus quoniam angulusad B dimi-f6. primi.
dium eft reci, rectus autem r» B, qudd fit equalis interi- .
ori & oppofito EcB: reliquus BFD re@i crit dimidium, -
Jus igitur ad B eequalis cft angulo v F B ;- ideoque latus
DF lateri D B 2quale. & quoniam 4 ¢ eft equalis CE, erit,
& ex a ¢ quadratum zquale quadmto ex CE. quadrata igitur
ex Ac CE dupla funt quadrati ex Ac ; quadratis autemex
AC CE zquale g eft quadratum ex E a, f?quidem reGtus eft £ 47.primi.
angulus ACE, ergo -quadratum ex ‘EA quadrati ex aceft
duplum. rurfus quoniam £ G ®qualis eft G F, & quadratum
ex EG quadrato ex GF eft zquale. quadrata igitur ex EG
& Grdupla funt quadrati ex GF. at quadratis €x EG GF
wquale £ eft quodex EF quadratum. ergo quadretumex £ ¥
quadrati ex G F duplum erit. qualis » autemeft GFiplicp., 34.primi-
quadratum igitur ex EF duplum eft quadrati cp. fed &
mdratum ex A E quadrati,ex ac eft duplum. ergo qua-
rata ex AE EF dupla funt quadratorum ex .Ac cD. qua-
dratis vero ex AE E F ®quale geft ex AF quadraum; quo-
niam angulus A E¥ retus eft. quadratumigitur ex AF qua-
dratorum ex A ¢ cpeftduplum. fed quadrato ex aF 2qua-
lia fintex A B DF quadrata. re®us enim eit angulus quiad
D. €126 ex "A D'DF quadrdta-dupla fimt quadratorumex Ac
cp.eft atem Dy ipfips sequalis. rata igitur €x A D
DB quadratorum.ex ac.cD dupla: erunt. fi re&2
linea in partes zquales, & in partes im:‘guales iecta fuerit,

3uz ab inzqualibus totjus l_‘})mibus defcribuntur quadrata oA
upha fisrit, & quadrati dimidiz; & quadratilinez eus quat
interfetiories intesjicitutr:” Quod oftendere oporsebat. -

e29.primi.

RESETLE el sl pROPL
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. PROP. X. THEOR.
S recia linea [ecetur bifariam, & ipfi in direlium quse-
vis refla linea adjiciatur; que a tota cum adjclta,
& adjeita fiunt utrag%uadmta du{la Janty &
quadrati dimidicy, & quadrati quod ab ea quc €%
dimidia, & adfelta conflat, tanguam ab una linca
defcribitar.
Reéta enim linca A 3 fecetur bifariam in ¢, & ipfi in dire-
&um adjiciatur quavis re®ta linea BD. dico quadrata ex
AD DB quadratorumex ac ¢D dupla effe. Ducatur enim 2
a1vprimi. puncto c 1pfi A B ad rectos « angulos cE, & utrique ipfarum
" Ac cBqualis ponatur ; ducaturque AE E B, & per E qui-
' 43rprimi. dem ipfi AD parallela éducatur B F; per D vero ducatur DF
parallela ® ipfi cE. & quoniam in. parallelas ec FD recha
" eag.priai quedam linea £F incidit, anguli cEF EFD zquales ¢ funt
o 7P ducbus réftis. anguli igituy e

“FEB EFD duobus redtis funt  m—
minores, qu autem 3 mino-
ribus, quam funt duo re¢ti in
infinitum - producuntur , con- A CNB D

4 Axio. 12. venient inter fe 4. ergo EB
,FD produéte ad partes BD
convenient. producantur, & , G
conveniant in pun&to ¢, & A¢ ductur. itaque quoniam

ac cft xqualis cE, & angulus A Ec angulo & Ac qualis

eg. primi. o erit: atque eft reGtus qui adc. uterque igitur ipforum
cAE AEc cft re@i dimidium, eadem ratione, & redti di-
midium eft uterque CEB EB¢C., ergo AEB eft reCus. &

f1g primi. quoniam EBC eft dimidium redt, erit & redti f dimidium
DBG ; cum fit ad verticem. fed & B DG reftuseft ; etenim

eft caqualis ipfi pcE alterno. reliquus'igitur DGR difni-

"dium eft recti, & ob id ipfi D86 w®qualis. ergo & latus BD

&6 primi. xquale ¢ lateri D G. rurfus quoniam £GF eft dimidium re-
¢, re€tus autem quiad ¥, eft enim angulo oppofito qui

ad c zqualis; erft, & reliquus FEG relti dimidium, &
®=qualis1pfi EGF. quare & latus GF lateri EF eft 2quale .

& cum Ec fit zqualis ca; & quadratum ex & ¢ ®quale eft

ei quod ex ca fit quadrato.. ergo quadraaex Ec ca dupls

& 47.primi, SUnt quadrati ex ¢ 4. quadratis autem ex EC € A ®quale #cft
: quadratum ex £ A. quadratum igiturex E 4 quadrati ex ac
eft duplum. rurfus quoniam G ¢ eft @qualis F &, 2quale eft,

& ex GF quadratumquadrato ex FE. quadrata igiturex GF

FE quadrati ex EF funtdupla. at quadratis €x G¥ FE xque}}ce

. . . ‘ oft,
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efth quod ex Ec quadratum. “ergo quadratum exEG du-

Plumeft quadrati ex EF. ®qualis autem . eft EF ipfi cD.

quadratum_igitur ex EG quadrati ex cD duplum erit. fed

oftenfum eft quadratum ex £a duplum quadrati ex ac.

€rgoeX AR EG ggadram, quadratorum ex a ¢ ¢ p ‘funtdus
la. quadratis véo ex AE EG zqualeelké quod ex AGqua~y . o mi.
ppt 47.primi

ratum. quadratum igitur ex &G duplum eft quadratosum

. €X AC cD: at quadrato ex AG xqualiabfuntex Ap DG

quadrata. ergo quadrataex AD DG funt dupla quadratorum . ~
ex aAc cD. {ed pG eft ®qualis DB. quadrata igitur ex AD

D B quadratorum ex Ac cb funt dupla. ‘Ergo fi reta li-
nea bifariam fecetur, & ipfi in reCtum’ quadam reCta linea
adjiciatur ; qua 2 tota cum adjeta, & adjecta fiunt utraque
qbuadram dupla funt & quadrati dimidie, & duadrati quod

ab ea-quz exdimidia, & adjea conftat tanquamab una
linea defcribitur. Quod oftendere oportebat. -

PROP. XI. PROBL.

* Datam reltam lineam fecare, ita ut quod (i tota, oy al-
tera parte continetuy reflangulum equale fit i gouod
areligua parie fit quadrato. - -

~ Sit data refta linea A B. oportet ipfam AB ita fecare, ut
axod fub tota, & altera parte continetur rectangulum eequale

ei, quod 2 reliqua parte fit, quadrato. -Deicribatur s enim , 46.primi.
€x A B quadratutn ABCD : feceturque Ac bifaridmin , &
BE ducatur : deinde produtt2 ca in F, §——=—@ :
ponatur ipfi BE squalis EF 2 delcribatur-

K producatur.. dico A B fe¢tam efle in 1, | »
ita ut fub -a3 BH reGangulum =quale A———iF
fit quadrato ex AH. Quoniamenim re&a | -
linea :a ¢ bifayiam fecarar in £, adjici-
turque ipfi in dire¢tum A Fy re€angulum
fub CF F A, una cum quadrato ex A £, 2~ &
quale #erit quadrato ex EF.-fed EF eft
zqualis £5. retangulum igitur fub cF ‘
F A, una.cum quadrato €x AE zquale eft ¢ X D
" e, quod fitex £, quadrato. quadrato autemex EB_®qua-

lia funtequadrataex BA A E: eenimangulus ad A re®useft. ¢ i5.pricit™
ergo re¢angulum fub cF FA, unacum quadrato ex AE ®- '

- 146 bujus.

qualeeft tis eX BA- AE. commune aufératur quod ex
A E fit quadragum. reliquum igitur re&a:;gulum fub cF Fa
utem

squale-eft quadrato ex as. eft a ub cF Farettan- -
. D gulum-
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_oportebat, .

412.primi.

é 4. hujus. .

. continetur  reCtangulo. com-

.tum.
.zqualia funt & quadratis ex ca

EvcrLipis BLEMENTORUM

gulum Fx; fiqguidem AF -eft 2qualis Fo i quadratum au-
tem ex A B eft 1plum AD.-.m&?étﬂum igituqu K zquale eff
quadrato A D. commune auferatur. AK. ergo reliqguum F o
reliquo HD eft zquale. atque eft HD re um fub a8
BH, cum A fit sequalis 8D, & FH eft quadratum ex A H.
rectangulum igitur fub AB BH quadrato ex. A H zquale erit.
Quare data recta linca A B fecta eft in H, i utﬁ“a‘s EH
reciangulum  quadrato ex an fit xquale. Quod’ faceré

PROP. XIL THEOR.

In ghtufangulis triangulis, quod & latere obtufum an-
gulum%btmdmte Jit quadratum majus eS¥ quam
quadrata qua fiunt & lateribus obtufum angulum
continentibus, refangulo coutento bis fub uno late-

__rum qua funt circa chbtufum angulum, in quod fci-
lices. protrallum. perpendicnlaris cadit, & linea af-

1 Jampia exterius & perpendiculari ad anguluns, ob-
Sit obtufangulum triangulum . asc. obtufum angulum

habens BAcr:xgu& ducalt?::g- apuncto Bad cA protractam

perpendicularis 3D. dico quadratum ex B¢ majus efle, quam
quadrata ex BA Ac, rectangulo quod bis fubca AD con-
tinetur. Quoniam ‘enim recta linea c¢D eéta eft utcunque

in pun&o a, erie quadratum ex . .

¢ D xquale$; 8 quadratisex c A o '

AD, &eiquod bisfubca ap

mune apponatur ex D B quadra-
: aigiturexcp DB

AD DB, & refangulo quod - C
hisfub Ca AD continetur.q?ed quadratis ex Cp DB aquale

‘eft - quadratum ex cB: re@usenim eft angulus ad D, cum

‘47,’:'“;'

fit BD perpendicularis. ratis vero ex oD DB Zequzle
eft ¢ quadratum ex AB. quadratum igitur ex cB zquale eft,

& quadratis ex CA-a B, & rectangulo bis fub ca A D con-

angulo conterto bis fub uno laterum qua fung; circa obtu-

tento. €rgo quadratun ex €B mzjus ¢ quam quadrata ex
CA AB, retangulo quod-bis fub ca AD continetur. In
obtufangulis igitur tﬁmﬁg, quadratum quod 3 latere ob-
tufum angulum fubte fit , majus eft quam quadrata
quz fiunt a lateribus obtufum angulum coatinentibus, rede.

fum
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fiin angnium, in quod protradtum perpendicularis cadit, &
finea umpt:z cm)etiuxpi pa';mndxpc&m ad angulum obtu-
fam. Quod demonﬁrare oportobat. : ~

| PROP. XHI THEOR. |
n acutamgnlis triangaks, quod & lirére acatnm onpu
Zulwm fabtesdente fit guadratum mmus eff 7‘u‘?m:
guadrats qué fiant lateribas acutum angulum con-

tinentibus, reltangulo contento bis fub uno laterum
‘ ?;w [funt circa acuttm angulum, in gaod perpendicus

- laris cadit, & linca & perpendialari intus afiumpta
" ad angulum acutum. S R

' Sitacutangulum triangulum B acutum habens angu-

[ 2

lum ad B: & ducatur 3 pun&to a +ad B¢ perpendicularis A p, o 13.ptimi.

dico quadratum quod fit ex a ¢ minus eff quam quadrata que
€x CB BaA fiunt, rectangulo quod bisfub c8 8 continetur.
Quoniam énim reta linea ¢ B feQta eft utcunque in o, erung
uadrata ex cB BD %qualia 4, A o

3: retangulo quod bis fub ¢ 5

8D cootmetir, & quadrato
€X DC. COmmune apponatur
€x 'AD quadratum. "quadrata
igitur ex ¢B BD DA #%qualia

t, & reangulo bis fub cs , N

BD contento, & quadratisex | c
AD DC. fed qqumis ex BD Da mquale eft® ex ad
quadratum ; retus enim atgulus eft qui 2d p. quadratis

vero ex AD B C quale ¢ eft quadratum ex ae. quadratg¢

igitur ex ¢ 8 BA funt ®qualia quadrato ex ac, & eiquod
Bis fub ¢B Bp continetur reSlangulo. quaré folum qua-
dratum'ex A c. minus ¢ft quam quadratz ¢x cB Ba, re&nn-
gulo quod bis fub c3 BD continetar. Inacutangulis igi-
tur triangulis quadratum quod 2 latere acitum angulum
- {ubtendente fit, minus eft'quam ‘quadrata quz fiunt 2 la-
“teribus acutum angulum continentibus, reGangulo contento
"bis fub uno laterum que funt circa acutum angulum, in
‘quod . perpendicularis cadit; & linea 2 perpendiculari intus
_aflumpta ad angulum acutum. Quod demonttrare oportebat.

p: . PROP.

L S P

47. hujus.

47 yrimi.‘
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45$.primi.

bio. primi.

¢ hujus.

d ¢7.primi.
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. PROP. XIV. PROBL.
Dato reflilineo cquale quadratum conflitucre.

Sit datum reilineum a. ipfi A rettilineo xequale
quadraltum'oon&inm. ituatur ¢r;:ia;il§neo A zquale
parallelogrammum reGtangulum BcDE. fi igitur BE eft 2-
qualis ED, faftum jam erit quod proponebatur, etenim
rectilineo A zquale quadratum conftitutum eft Bp: fin mi-
nus, una iplarum BE ED major eft. fit BE major ; & pro-
ducatur ad F, pomatur- '
que ipfi ED w®qualis :
EF. deinde fectaF B bi-
fariam # in G:centro qui-
dem G, intervallo autem A
wmius ipfarum GB GF
femicirculus defcribatur B
BHF ; producaturque
DE in H, & GH duca-
tur. Quoniam igitur re-
€talinea BF feQa eft in equales ad 6, & inxquales
ad E ; erit re¢tangulum fub BE EF, uma cum quadrato quod
fit ex EG r,2quale quadrato exG F. eft autem G ¥ xqualis g H.
rectangulum igitur fub BE E¥ uma cum quadratoex GE, z-
quale eft quadrato ex G H. fed quadrato ex 6 H ®qualia 4 funt
€X HE EG q . €rgo um fub BE EF um
cum quadrato ex EG, 2quale eft quadratisex HE EG. com-
mune auferatur ex EG quadratum. reliquum igitur re¢an-
gulum fub 82 EF eft wquale quadrato ex EH. fed retan-
gulum fub 8E EFeftipfum BD parallelogrammum,quoniam

""EF eft xqualis ED. 8D parallelogrammum quadrato

exEH eft mquale. elogrammum autem BD nale
re&xlmeorqre&dmcum itur Aquadratoex EH deﬁipto
zquale erit. Quare dato redtilineo A ®quale quadratum con-
ftitutum eft, quod videlicet ex ipa Er defcribitur. Quod

' _facere 0
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ADI-FFH"I‘,NITIONES.
1

| R@s circuli funt quorum diametri funt acquales

vel quorum quae €X centris funt 2quales.
o IL

Reta linea circulum contingere dicitur, qua contingens
cu'culum, & produdta lpﬁxmunt%n fecat. ¢ mg

| IIL.

Circuli contingere fe dicun-
tur, qui contingentes, fe ipfos
non fecant. .

. IV.

Tn circulo ®qualiter diftare

2 centro re&tz linez dicuntur,
quando icentro ad ipfas per-

pcndtculares funt 2- -

V.

‘Magis autem diftare icenn'odxcntur umquammapr
perpendmdamcadxt D1 Vi
3. .
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VL
Sogwengum girculi ofy fign- -

12 G re@a Hnea, & tirculi -
circuinferentia conkinetyr. -

VIL
Segmenti sutem mgulus R, '
qui reta linca, & circuli cir-
cumferentia comprehenditur.

1

VIIL
_ In fegmento angujus eft, quandoin circunaferentia fegunen-
d mnffmr aliqu03 maétun%atquc ab iplo ad tepminog Lince
gus ux bafis eft ?cgmenti re- - TN '
2 line® ducantur, angulus- /
dudtis lineis contentus. :

. lx 4 LT A
Quando autem continentes k /
angulum re@z lipez aflumunt’
circumferentiam, .in #la con-
fiftere angulus dicitur. o _

Sedtor circuli eft, quando angulus sd centrum _conttite-
1it, figurs contenta rectis lineis angulum comprehendenti-
bus, & circumferentia ab ipfis. affumpta.

Simjilia circulorum fegmen- - >~
® fnt, que angulos {pfcipi- - \ :
unt ‘Bq;ll?es, velin quibus an..., @‘

guli zgnales confftunt,

R ST S T Y SOV S S .. . PROP
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~ Non enim, fedfi fieri poteft, |

‘-_;_‘-;-.L;_x:n-E'x.r'I‘II.- S | 13
'PROPOSITIO L. PROBLEMA.
© Daticircaki centrum myenive. « .

. Sit datus circulus Anc. oportet-circali 4 Bc ceéntrum - in-

venire. Ducatur in ipfo quadain rettalinéa a B utcunque,

& in pundQ p bifariam s fecotuir.« 3. puncto aptem - ipfi« io primi.
A B ad reGtos angulos & ducta pc in E producatur ; & fecetur ¢ 11.primi.
CE bifariam+ inF, dico pun- |
Gumrcirculi 4B¢centrieffe. -

fit 6 centrum, & GA GD 6B |
ducantur. itdque quoniam b4 - ¢ -
&ft zqualis'p 8, communis au-
tem DG, ¢runt.dwe AD bo
uabus G D, DB 2quales, altera _ E )
teri: & bafis 6 o ®qualls « eft baft cB; funit enlm ex ¢ Difin.
¢entro . angulus igitur ApG angulo G DB eft 4 zqualis. 15, primi.

© cum autém rect linea fuper rectam lineam infifténs, angu- 4 8 Primi-

dos qui deinceps. funt, 2qualés, inter f& fecerit, erectus eft
uterque pqualium mgulorum. ergo agulus ¢ p B €ft redtus. ¢ Diffin. =
fed & réctus ¥ pe. @qualis igitur eft a‘t.neﬁ.uius FD B angulg o primk
G D &, thajor minori, quod fiefi nion poteft. qiiaré ¢ non eft
circuli ABC_ centrum. fimilitet offerdemus nequeatiud effe,
prater ipfum’F. ergo F centtiteft cirtuli- Axc. m_,oti
invenire oportebat. N R
Cor. Sj in circulo quzevis rect litiea, lineam quandam bifaz
tram & ad amgulos rectos fecet, irf fecmte etit centrurtt cireuli.
ioo i PROP. IL THEOR. - -
. Stin circorferentia cirouli dub quavis punita [#
imantur, qua ipfa conjuugil veiZe linea. intrd circu-
‘m«"‘dft.s Ve L e : R
* 8it circuli¢ a8 in circamferentia ipfias fumantur duo
uzvis puticta 4 .: dico redtab lincam qued pun@oxad »
ucitur, intra ciecalum eadere . 4 L o T on

mﬁrﬁ&‘ A‘ punéfm, Cx ' . ¢
.qubdvis &, jangintay Ha oE. .0 RN
ey

» DB, Quonigmp a oft-aquabis . if . . N L
DB,eritianfgulmpAg :?}Uﬂls TR SIS S R 2 primi.
angulo BEA; & quomiam i~ -\ m spads
anguli b A £ ktus'a producieor - - A\ — .

- efitnngulusvwangulo DAE’ -} . b 6.primi.

mlorr angulus - autem DAE T 1. “ N ‘-; .
qualis eft angulo' DBE, ef%)- pES angulus angulo BE
' \ 4 . ~ eft.
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& 1. hujus.

,

5 8. primi.

¢ Diffin 10.
primi.

"EA EB jungantur. Quoniam

e
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eft major. fed majori angulo, majus latus fubtenditur. major
igitur eft p'B ipfa DE. fed D B 4d circumferentiam tantum per-
tingit. ergo DE non eo ufque protenditur, adeoque pun-
¢tum E cadet intra circulum.. Si igitur in circumfercntia
&«c. .Quod oportebat demonttrare.

- cor. Hinc fi recta circalum tangit, in unico pun@o cum
taugit, - - - T C
- PROP. IIL. THEOR.

S7 i circalorella knea per centrum duita, reltam
lincant quandayn non dultam per centram bifariam fe-
cety ¢ ad anptilos reos tpfam [ecabit. "quod fi ad an-
gulos reos ipfam fecet, ¢ bifariam fecabit. .

. Sit circulus A B¢, & in ipfo rea linea per centrum ducta
cp rectam lineam quandam . A'3 non ductam per “centrum
bifariam fecct in puncto F. 'dico ad angulos rectos ipfam
fecare. . fumanir” enim” ciréali o
ABC centrum 4, quod fitg, & \ '

iginir a ¥ eft equalis F B,com- i ‘
Tunis auten FE, dux duabus ~ |\ PN
#quales funt, & bafis eabafi A ' ;

E B eft 2qualis. ergo& angu- ,

lus A¥E anguloBFE mgualis ., - D7 :
b erit. ‘cumautem recta linca {uper reCtam infiffens angu-
los, qui déinceps funt, zqualés inter fe fecerit, rectus it ¢
uterque axqualium -angulorum. uterqueigitir AFE BFE eft

" reCtus. quare reta linez ¢ B per centrum du@a- reGam li-

4 5. primi.

neam AB non ductam per gentrum bifariam fecans, & ad
angulos rettos ipfam fecabit.” Si vero ¢'D fecet s 3 ad reCtos
angulos, dico & bifariam ipfam fecare, hoceft AF iplirn
rqualemeffe. iifdem enim conftructis, quoniam € A, quae
¢icongo eft mqualis- k8, & .angulus,EAa ¥ angulod EB R
zqualis erit, eft autem & a F.£ reCtus Zguelis-reCto BFE.

-duo igitur triangula Ea ¢ EBF duos gnguios duobus ape

e 6.primi.

gulis qiales habenit, unumque latus yai Jatesi zquale £,
commune fcilicer utrifque, quod, uni angularum equalium
fubtepditur. ergo & reliqua Jatera reliquys lateribys gequalia
* habebunt. atque erit ;A ¥ ipfi¥ 8. equalis. |, Si igitur in-civ-
cuio seckd linea per centrum «Judia reftan linesm. quandam
non ductam per centrum bifariam fecet, &ad angulos ractos
ipizm fecabit. quod fi ipfam fecetad rectos angules,. & bis
teriamy fecabit. Quod eportebat demonftrate. PROI;'
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PROP. IV. THEOR.

 Si in circulo due rel«c linea fe invicems [ecent mon
dulic per centram, fefe bifaviam non [ecabunt.

Sit circulus ABcD; & in iplo dux reCte line ac BD
fe invicem fecent in puncto g, non ductz per centrum. dico
eas fefe bifariam non fécare. fi enim fieri poteft fecent fele
bifariam, itaut AE fit ®qualis -
EC, &BE ipfi ED: fumatur-
que #centrum ABCD circuli,
quod fit £, & EF jungatur. quo- A
niam jgitur reta linea FE per-
c'em:rumda dufta re&amd éﬁ;mm >

uandam Ac non du
genn'um bifariam fecat, &% . Bc :
rectos angulos ipfam fecabxu quarerectus et FEA
lus. rurfus quoniam reta linea FE rectam lineam qu
BD non du per centrum bifariam fecat, & ad
rectos iplam & fecabit. retus igitur anguluseft FEB.

57
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fus autem eft reQus & FEA. ergo FEA angulus:pﬁ FEB

=equalis erit, minor majori, quod eri non poteft

AC BD fele bifariam fecant fi mcuculoduzrc&z/

linez fe invicem feoent non du per centrumm; fefe bifa-
siam non fecabunt. Quod oftendere opombat

PROP. V. "THEOR.

St due creudi Je invicem fecent, non erit :pfmm i
dem centrim.

‘Duo enim circuli fe invicem fecent aBc cp6 in
B C. dico iplorum idem centrum non effe. i enim fieri po-
teft, fit cenrum E ; jungatur- ¢
que EC, & EFQ utcunque du- G
catur. %omam E centrum A
eft circuli ABC erit .cE ipfi
EF zquahs rutfus quoniam E

eft c¢pe circuli, - A
aenhseﬁ:czxpﬁ Ec. fedo- B
fa elt cE wqualisEF. ergo

er ipfi £6 gequalis crit, minor majoti, eRuod fieri non po-
teft.” non igitur punctum E centrum circulorum aBc
¢ DG. Quare fi duo circuli fe invicem fecent, non erit ipfo-
rum . idem centrum, @_od oftendéndum fuit. -

PROP. VI.
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PROP VI THEOR

Sz duo civculé fe efe mtra ront}ngam, z)jomm' 1dem
centrum nois evit.

 Duo‘enint circuli-A 8¢ CDE mmgantfcfcmra mpun-
&doc. d&mip(bmmnoneﬂ'etdcmccntmm ﬁ cmm ﬁcn
‘poteft fit ¥ ; jub FC,8¢ -
F EB utcungue ducatur.  Quo--- * > -
niam'igimur F centrum eft cirs - ¢ -
culi ABc, ®qualis eft cF ipft-- -
‘F B. rurfus quoniam F centrum - -
eft cirauli cDE, eritcF zqua~
lis rE. oftenfa autem eft cp "~ ¢
‘zqualis B, ~«crgo & FEIpfiFB . '
_ cf’c 2qualis, minor majon, quad ﬁen nen potnff non xgmtr
© 47 popundlum cemrum eft cireulorarm apc cDE. . Quare fi
duo circull fefe intra contingant, ipferum xdemocmmmnm
ent Qod&mmﬁme oporcebnt

: PROP VIL: THEOR

| Si i circall. diawetro. alzguo‘{ fam?um ﬁ:matar,
qoed ron it cenirum. circals,, o in circalumn ca-
dant quavis rela hnea ; ma.wm quider brit in gua
centraim : mininiq veroveligns almrum antem propm-
quior i quc ‘centrum mﬁt [empeg remot ore
mafor o). at due tamtwnR. B8 Mempﬂ»e?o in
circalum cadent ad atmfym parte.r inime,

. Sit circulus' 4B c D, cujus dimmieter A p: Bl ip@ AD
ﬁlmamr aliquod’ punétumy F, - qued norr fir centrtms ‘circali.
Sit -autem circuli centrum & : 8¢<d pencto. p. in"eircohim
ABCD-cadant quedam reGe binee FB FC F6.- dwd Fa
maximam eflé, & Fp mini~" ...
mam ; aharumvcro, FB qui-
dem majorem quam F ¢, & FC
majoremquam FG. jungantur » ol
.enim BE CE ¢E. Etquoniam - -

s30.primi. Ommis trianguli duo lateraare- . -
bguo-funt majors et B - ‘
B P mapresquam BF. eftau-’ -
rm AE cequdlic EB: ergo BE-EF rpﬁ AF funt :equales
major igitur eft #® quidm F8. rarfus quoniam B & eft seqjualis -
EG, conmums autem FE, dug BE EF duabus CE EF z-

quales
)
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quales funt. fed BEF angulus major eft angulo ce¥ : bafis
igitur BF bafiF ¢ eft s major. -eadem ratione & c¥ major 6 24.primi.
eft quam FG. rurfusquoniam GF FE majore§ « funt quam #29-Primi
EG, mqualisautem GE ipiED; erunt ¢ F Foéiajores quam
ED. communis auferatur EF. ergo reliqua GF major eft
quam reliqua: F D. ' maxima igitur eft Fa, & FD minima :
major vero BF quam FC, & F¢ QusmF G major. dico 82

. puncto ¢ duas tantum rectas linees squales cadere in circuluin

ABcD ad utrafque partes minimse FD. conftituatur ¢ enim ad li- ¢ 23. prim’.
neam EF, atque ad datum in ea punétum £, angulo GEF

a&;ualis angulus FEH : & FH JURgat. quoniam igitur G &

cft zqualis EalH’ cgnmmuén:s autelm EF, d:{iecn EF duabus

HE EF zquales funt : & angulus G & F eft- eequalis angulo

HEF: b?ﬁ(sl igitur FG bafi F B ®qualis 4 erit. dicd 3 rm&o d4 primi.
F in circulum non cadere aliam iphi Fe zqualem. fi enim

fieri poteft, cadat FX. & quoniam Fi-eft 2qualis Fa, eft-

que ipfi F6 =qualis FH ; erit 8 F k- ipfi FH aqualis, vide-

licet propinquior ei, que per centrum tranfit, mamhs remo~

tiori, quod fieri non potet. Si igitur in circuli diametro 2~

liquod punétum fumatur quod non fit centrum circuli, &¢ ,
Quod demonttrare oportebat. o

'PROP. VIIL. THEOR. °

o St extracircutum aigued puniumn jmuar, ataue l

&b c0.ad circulnm ducantur quedam refs knee, qua
vums- wna per centrum framfoat, abic vers stcamgue :

.earnm Quidesn quE in CORCRUAIR circumiferentiam ca-

dussty, maxima ¢f} qua per centrum tranfit; aliarums
QuITIn, fropinguior Gl quUE per Cenlyumt, [empar reme~ .
sorenaor ¢ff, ol CaYIL. QU in CONDEXA Cirgumifes

. rewiams oadnat meintma ofk que ixter pewidums , gy
- diawetrums interficitr ; aliarsm vero gme propingutor

minime [emper Temotiors cff minor. due autem tan-
tuen. egtnles & puniTo in circulum cadunt ad utrafque
partes winamne. 3

. Sit circulus ABC," & extra circulum famatur aliquod
pundum p: b co auten in ciycalum ducantur re@ze hnex
quadam DA DE DF pc: fique DA per céntrum. @cq
carum quidem que in concavam AEFC circumferentiam

cadunt, maximam efle DA quz per centrum tranfit; &

minimam que inter punfum D, & diametrum Ac inter-
jicitur, videlicet DG : majorem autem DE quam DF ; & DF
T L majorem

—
’
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majorem quam DC : earum vero qu# in convexam circum-
ferentiam HLKG cadunt, gy propinquior eft minimoe D6
femper remptiore eflc minorem ; hoc eft px minorem
a1 bujss quam DL §@DL minorem quam DH. fumatur 4 enim cen-

tum circult ABc, quod fit M, & D

jungantyr ME MF* MC MH ML. &
quoniam AM eft =qualis ME, com-
. . IDunis apponatur M D. -€rgo AD- eft
§20.primi. zqualis ipfis EM MD. fed EM MD
funt majores b quam ED. ergo & A D
quam ED eft major. rurfus quoniam
zqualis eft ME ipfi MF, communis
apponatur MD. erunt EM MD ipfi
. . . MF MD zquales ; at angulus EMD €
€24 PrimL major eft angulo F M D. bafis igitur
ED bafi F p major < erit. fimiliter de- ¥
imus, & FD majorem elfe
quam cD. ergo maxima eft DA
major autem DE quam DF, & DF A
quam D C_major. preterea quoniam .
4 axiom.y MK KD funt majores é quam MD, & MG eft @qualis Mx;
erit reliqua X D quam reliqua ¢ G nizjor. quare 6D mi-
.. nor quamk p, & 1idcirco G D minima eft: & quoniam trian-
¢21.pml guli ML D in uno latere MD, duz reftz linez Mx x D in-
tra conftituuntur, - erunt ¢ MX KD minores ipfis ML LD,
quarum MK eft equalismrL. reliqua igitur DK minor eft
quam reliqua pL. - fimiliter oftendemus, & DL quam pu
minorem effe. ergo DG minima cft. minor vero DK quam
pLs & pL minor quim pH. dico etiam duas tantum 2qua-
. . . Jes2 pun®o p in circulum cadere ad utrafque minimz par-
fs3primi.tés. conftituatur ad retam lineam m b, 2d darumque in es -
punctum M, angulo kM D aqualis fangulus DMB, & DB
Jungatur, img;;e quoniam MK eft ®qualis.M B, communis
.. autem M D, due KM MD duabussm .M D aquales funt, al-
& 4 PHIO gerg alteri, & angulus k M D 2qualis angulo 8M D, igi-
tur px bafi pBeft 2qualis £." dico 3 puncto paliaam ipfi bk
zqualem in circulum non cadere. fi cnim fieri poteft; cadat
DN. & quoniam pk eft zqualis pN, & DKipli DB eft 2-
is 5 erit & .nBzqualis DN, propinquior fcilicet minima
i 2qualis rerdotiori, .Guod fieri non pofle oftenfum eft. Si
igitur ext’r'z‘cix:cilfum aliquod puntum fumatut, &c. quod
oportebat. R o

" PROP.
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PROP. IX. THEOR.
Si intra corculum fumatur aliguod panium, atgaz
ab co in cacalum cadant plares quim duc refie -

new aquales; punilum quod [umitur circuli cen-
trym erit. ’

Sumatur enim intra circulum aBc punétum aliquod p:
/ atque puncto D in circulum 4 B c cadant plures quam duz
rectz linez zquales A DB DC. dico punGtum B, quod
fumitur, circub ABc efle
centrum.Non enim fed;fi,fieri
poteft,fit £ centrum, & juncta
DEin F ¢ producatur. ergo
FG diameter eft ABc circuli.
itag; quoniam in F G diametro
circuli ABc fumptum eft ali-
quod punctum D quod non :
eft centrum circuli , maxima quidem erit DG, MAjor eu= , . joine
tem DC quum DB, &DB quam D A. fed & wqualesé, quod 4 ex hyp-
fieri non poteft. non igitur £ centrum eft circuli ABc. fi-
militer oftendemus. neque aliud punétum efle pree~
ter ipfumD. ergo D circuli B¢ centrum erit. :Eod oporte-
bat demonftrare. - : o :

PROP. X. THEOR.

© Circalus circatum in pluribus, quam duobus punétis
non _fecat. : o .

Si enim fieri poteft circulus A Bc circulumDEF fecet in
pluribus punctis, quam duobus ; nempein B 6 F, & cir-
culi ABC centrum fumatur, quod fitk, & K3 XG KF jun~
gantur. Quoniam igitur intra A
circulum DEFP fum eft n
aliquod pun&um X, a quo in
circulum pEF incidant plu-
tes,quamdt;lzere&glin%‘:ca B
KG KF ®quales, er1t am
K circuli DEFoenmI:xunna. eft
autem,8 circuli A B ¢ centrum . . )
¢x. duorum igitur circulorum, qui fe fe fecant, idem erit K'¢ gx hyp
centrum, quog fieri non poteft. Quare dirculus malllu% !;1 \

= ’ ‘ plunibus, ‘

G # 9.hujus,
fe

.
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luribus quam ducbus punétis non fecat. . od oportebat
gemon&r?.rc. : (& po )
PROP. XI. THEOR.

Si duo_circuli fefe intus contingant, & ﬂWqu
centra ipforum ;, reila linea 1pforum centra conjungens
produila in circalorum contalium cadet.

Duo enim cireuli ABc ADE fefe intus contingant in pun-
&o a, & fumatur circuliquidem ABc cenoum quod fit ¥,
circuli vero ADE centrum . dico retam lineam 3 pndto
G ad F du®am, fi producatur S
in pun&um A cadere. non e- H
nim ; fed, fi fieri poteft, cadat
UtFGDH. & AF AG jungan-
__tur. Itaque quoniam AG GF :
#20.primi. majores 4 funt quam F A, hoc L.
eft quam F H, communis au-
feratur FG. reliquaigicur ac. R ) .
major ¢t quam reliqua GH. fed A eft zqualis 6 D. ergo
G D ipa GH el major, minor majore, quod fieri non po-
teft. non igitur 2 puncto F ad ¢ dudta reta. linea. exin
contadhum A cadet; e?uate in ipfum cadat necefle eft. Si
igitur duo circuli fele intus contingant, recta linea. ipfo-
rum centra conjungens, fi producatur in contadtum circulo~
rum cadet. Quod oportebat demontftare. R

PROP. XII. THEOR.

Si duo circuli fe fe extra contingant, rela linsk
ipforum centra conjungens per conta%um mranfibr. -

1 . Duo enim circuli ABc ADE fefe extra contingant in
pun@o A ; & fumatur circuli quidem a Bc centrum qued
fitF: circuli vero ADER centrum G, dico  xectam linesm,
quz 3 pun@o F ad G dudi- B Cow
tur, per contactum A tranf-
ire. non enim ; fed, fi fieri
poteft, cadat ut Fcpne: &

' FA AG jungantur. Quoni- |
am igitur ¥ centrym eft cir-
culi ABC, erit aF zqualis
FC. quoniam G cen-
trum eft ADE circuli, erit AG ipfi ¢D sequalis. oftenfy
eft autem, & aF ~z§§hs Fc.. fantigitur PA Ac ipfis FC
v Rquales. ergo téta F6 major ot quamMF A AG. fed &
.- : minor,

»
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minor «, quod fieri non poteft. .nop igitur & puncto F ad Ge:opiim:

ducta recta linca per contagtum A non tranfibit: quare per
ipfum tranleat necelle eft. Si igitur duo circuli icfe- extra
contingant, recta linea iplorum centra conjungens per con-
tactum traphbit. Quod oportebat demonttrare. -
B e e
. PROP. XIIL THEOR.
. ._ f. A . - . » .

- Circulus circanlwm pon contingt in pluribus punélss
quam una, five tntas frve exira contingat.

- Si enim fieri poteft, tirculum ABC D circulus EB3F D con-
tingat primum intus ‘in pluribus punétis quam uno, vide-
licerin® p: & fumatur circuli quidem ABDC centruma ;
circuli vero £B FD centrum H. ergo recta linea que A
punétos ad H ducitur, inpunéas D - -

\

. eadat ut BGHD. & quoniam ¢ = g - 4%t Buius

centrum eft circuli A8Dg, eritsé ipfi
G D ®qualis.- major igitur eft BG, quam
HD: & BH quam HD multo major.
rurfus quoniam H centrum eft £BFD
circuli, =qualis eft BH ipft HD. arqui
afteniaeft iplamulo majar, quod fieri 8
non poteft. .non igitur circulus circu-
Jum intus conringit in pluribus punctis,
quam uno. dico etiam neque extra con-
angere. fi enim fieri poteft, circulus

ACK circulum ABDC extra contmgt :
in pluribus pundtis quam . uno, videlicetin 4 ¢, & ac
jangatur, itague quoniam in circumferentia utrorumque
iraulorum ABI?;(ACK" fumpta funt duc p%A c;
reéta linea, qua ipfa conjungit intr2 utrumque i i C2-
et b, fedmg:cuaﬂumqndcm ABDC cadit, gxtra circu-;,
{um vero ack, guod eft abfirdam. Non igitur circulus
circulam ‘extra - contingit in ploribus punctis quany uno.

| PROP. XIV. THEOR.

*. In circulo wquales refle linee equaliter & centro

diflant . & qux aqualiter & centro diftant, inter Je
Junt cquales. : ' '

Sit circulus A B D ¢, & iniplo ®quales retz linee AB CD.

dico €352 centro. ®qualiter diftare, Sumatur enim circuli
‘ ABDC:

hojus.
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ABDC ceitrum quod fit E, & sb ipload AB c»_perpen-
diculares ducantur EF EG, & AE EC j 8 oniam

igitur reCta linea quadam per centrum dudt2 EF rectam

B lineam :f:nnonduéh?&ercentmm ad;{et&os
3. h9jud angulos ea(ti,&b' jam ipfam it . quare AF z-

qualis F B, ideoque 4 B ipfius c
AF dupla. eadem ratione, &
cD dupla et cc. atque cft l
AB ipﬁp ¢ D =qualis. &qualis
igitur & aF ipfi cG. & quo-

niam a & eft zqualis E ¢, erit,
& quadratum ex A £ quadrato
ex Ec quale. fed 3nuadmm B D
quidem ex AE s:gu ia funt ex A¥ FE quadrata # ; rechs
§ 47 primi. enim angulus eft ad F : quadrate autem ex Ec 2qualia funt
: - quadrata €XEG GC, cum angulus ad G fit retus. quadratz
igitur ex AF FE aqualia funt quadratis ex c¢ GE, quo-
rum quadratum €x A F quadrato ex cG e, etenim 2-
ualis eft A F ipfi c 6. reliquum igitur fit ex FE qua

zquale eft reliquo quod ex &G ; ac FE

ipfi EG eft 2qualis. in circulo autem zqmlitermm

tro rectz linez dicuntur, quando X centro ad ipfas perpen-

# & diff hu- diculares ducte zquales < funt. AB CD 2 centro zqui-
e liter diftant. Sed fiaB cD iter diftent 2 centro,

- eft, 2qualis fit FE ipli G ; dico A B ipfi cD =qualem effe.
iifdem enim conftrudis, fimiliter oftendemus- A8 duplam
effe ipfius AF, & cD duplam iphins cc. & quoniam zqua-
liseft AE ipli Ec, erit & ex AE quadratum' quadrato ex
EC zquale. fed quadrato quidem ex A E =qualia ¢ funt qua-
drataex EF FA: quadrato autem ex E ¢ zqualia ¢ quadrat
eX EG G C. quadrataigitur exEF FA quadratis ex EG G¢
zqualia funt. quorum quadratum ex Ec zquale eft quz-
dratoex EF, eft enim Ec ipfi EF ®qualis : reliquum igitur
ex AF quadratum zquale eft reliquo ex cc. ergo AF ipf
.G cft ®qualis. atque eft AB iplgus AF duph, & cD du-

) rla ipfius ¢6. In circulo igitur zqualcsregzlina %qua-
iter 2 centro diftant, & quz %qualiter 2 centro diftant, inter
fe funt ®quales. Quod oportebat demonttrare. :

" PROP.
i, . . ) - .,‘.l 4
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45 circulo maxima quidem eft diameter : aliarum vero

Jemper. propinguior ei qac per centrum tranfit, re-
snotiore major 52

Sit circulus aArcD, cujus diameter ap, centrumEe ; &
propinquior quidem diametro 4 p {it Bc; remotior vero
FG. dico Ap naximam effe, & B¢ majorem quam FG. Du--
cantur enim 2 centro E ad B¢ FG perpendiculates EH EX,
& quoniam B¢ propinquior eft ei qux per centrum tran-
fit, remotior autem rG; erit

EK quam EH major. poma-
tur ipl EH wquzfi(; EL, &
per L ipfi BK ad retos an-
gulos du®taL ™ in N produ-
catur, & jungaotur EM EN
EF EG. quoniam igitur EH

MA

elt 2qualise L, erit & Bcipfi ‘
M N zqualis «. rurfus quoniam o ‘

®qualiseft AE ipfixM, & DE ipfi EN, erit & AD ipfis ME
EN zqualis. fed ME EN 4 majores funt quam M N; €180 & .0, primi.
AD mgjor cft .quam MN: & MN eft zqualis Bc, erit
igitur ADp quam Bc major. quod cum duz EM EN duabus
FE E ¢ zquales fint, anguluique MEN major angulo FEG,

& bafis

MN bafi Fc majer ¢ erit. oftenfa autem eft MN =-

qualis BC e1g0 & BC quam ¥ G eft major. . maxima igitur
eft o D diameter, & B¢ major quam Fg. Quare in ciraulo
maxima eft diameter, aliarum vero femper propinquior ei

m

quze per centrum traglit remotiore eft major. Quod de-

O]

_ PROP.XVIL THEOR.

Qe diametro circuli ad refios angulos ab extremitate

ducitur, cadit extra circulum : dy in locum qui 1n-

ter vedlam lineam, . civcoomferentiam interjicitur

altera vella knea wom cader s ¢y femicircul angalus
omnni angulo acuto reltilineo major eft; religuus an-
zem minor, o

’

Sit circulus Apc circa centrum D, & diametrum AB.

& 14.hujus

¢ 24.primi.

dico reftam lineam, quz 3 punco a ipfi A B ad retos ap- -
gulos ducitur extra circulum cagere. oo enim ; fed, £i fieri

L) poteft,

»
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€12 primi.
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poteft, cadat intus,ut Ac, & Dc jungatur. itaque quoniam
#qualis eft D A ipfiDc, erit & angulus pAC angulo acp
xqualis «. rectus autemeft D AC ; ergo & acp elt reCtus;
ac propterea anguli bAc acD duobus redis zquales funt.
quod fieri non poteft ¢. non
igitur 3 puncto A ipfiBa ad
rectos angulos ducta cadet in-
tra circulum. fimiliter often-
demus neque in circumferen-
tiam cadere. extra igitur ca-
dat neceffe eft. cadat ut AE. .
dico in locum qui inter re-
&am lineam A E & circumferentiam cHA interjicitur, alte-
ram retam lincam non cadere. fi enim fieri poteft, cada
utF A, &2 pun@op ad Fa perpendicularis < ducatur pe.
& quoniam re¢tus eft angulus Acp, minor autem re&o
DAG, efit DA quam DG majord. zqualis autem eft pa
i&ﬁDH. major igitur eft pH ipfa DG, minor majore, quod

rinon poteft. non igitr in locum qui inter reGam k-
neam & circumferentiam .interjicitur, altera re€a linea
cadet. dico praeterea angulum femicirculi, qui re€ta linea
B A, & circumferentia ¢ H A continetur, omni angulo acuto
redtilineo majorem efle ; reliquum vero contentum circum-
ferentia cHA, & refta linea AE omni angulo reili-
neo effe minorem. fi enim eft aliquis angulus rectilineus
acutus major quidem contento recta linea Ba, & cH A cir-
cumferentia,aut aliquis minor contento ¢ H A circumferentis,
& re@a linea A E, in locum qui inter circumferentiam cH 4,
& rectam lineam A E interjicitur, cadet aliqua reGta line2
quz faciet angulum majorem quidem contento recta lines
Ba & cHa circumferentia, qui fcilicet retis lineis con-
tinetur, minorem Vero contento circumferentia CHA, & A&
recta linea, non cadit autem ¢ : non igitur erit angulus acu-
tus qui reis lineis continetur , major angulo contento
recta linea Ba, & cHA circumferentia, neque minor con-
tento circumferentia CH A, & AE refta linea,

Cor. Ex hoc maniteftum eft re¢tam lineam que ab ex-
tremitate diametri circuli ad re¢tos angulos ducitur, circu-
lum contingere, & retam lineam contingere circulum .in
uno tanfum puncto quoniam quz occurrit in duobus pundtis

. intra iplum cadit, ut oftenfum eft.

"PROP,
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PROP. XVIL'PROBL. .

A dato punio reftam lincars ducere: qua datugs cire
‘eulum contingat. - - DRURME e

\

Sit datum quidem punctum a, datus autem circulus 3Cp.
oportet 2 puncto A rectam lineam . ducere, que circulum
BC Dcontingat. {umatur enim centrum circuli £ ; & junta
A E, centro quidem E, intervallo autem EA circulus aFG
deicribatur : & 2 punito b
ipfi E4 ad re€tos angulos«
ducatur DF : junganturque -
EBF AB. dico 2 puncto a
ductam effe AB quz circu-
lum B¢ D contingit. quoniam
énim E centrum eft circulo- o
Ium BCD AFG, €lit EA x- ‘ :
qualis EF, & ED ipfieB. du igitur AE EB duabus FE
E D ®quales funt, & angulum communem continent qui eft
ad E. érgo bafis DF bafi aB eft b zqualis , triangulumque s, primi.
DEF zquale triangulo EBa, & reliqui anguli reliquis an-
gulis. zqualis igitur eft angulus B A angulo EDF. & EDF
rectus eft. quare & rectus EB A: atque eft EB ex centro.

uz autem diametro circuli ab extremitate ad rectos angulos

ucitur circulum contingit b. ergo A B contingit circulum. ¢ s¢, hujus.
A dato igitur puncto A-ducta eft reta linea A B qu circu-
luh Bc b contingit. Quod facere oportebat. S

PROP. XVIIL THEOR.

Si cirenlum contingat quedam refta linea; & centro an
- tem.in contaltum relia linca ducatur, ea ad contin-
gentem perpendicularis erit, ' S

Circulum enim 4 B¢ contingat quzdam rea linea pEin
punéto c: &circuli ABC centrum {ymatur ¥, aquoad ¢
(li;;catur FC. dicovl{clad i- A o

am DE perpendicularem
efle. fienim non ita fir, du-
catur A pancto Fad DE per-

" art.primi,

i ; p ) £ 12.primp
pendicularis « F6. quoniam -

igitur angulusr g c reGtusefl, . " 32.primi.
€rit G CF acutus b, ac .propte~ - ‘

Io FcG. majorem autem angulum majus lacus ¢ fubtendit. ¢ 1 primi.
major igitur ek Fc quam EG.' ®qualis autem Fg¢ ipfi FB. )
= 2 - . ergo
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ergo FB ipla ¢G.eft major, minor majore, quod fieri noa
e . nogﬁigitur FG fiaerpendimla%’ DE. fimiliter
oftendpmus neque aliam pim efle przter ipfam Fc.
ergo Fc ad DE dtmrxzxzm St'igitur circulum con-
tingat recta linea, 3 centro autem in contactum rechs
linea r, ex ad contingentem perpendicularis erit.
Quod oportebat demontrare.
" PROP. XIX. THEOR.

Si circulum contingat quedam rela linea, & contalln
antem ad vellos angubs contmgenti reita lines du-
catur: in ea corcwlt centrum crit,

Circulum enim 4 B¢ contingat quzdam recta linea p & in
¢, & i puncto c ipfi D E ad rectos angulos ducatur ¢ a. dico
in ipfa a ¢ circuli centrum efle. non enim ; fed, fi fieri poteft,
fit F centrum,& jungatur ¢ F.
quoniam igitur circulum anc
coatingit quaedam reta lines
pr, & i centro ad conta-
dumd iprc:hn‘lta dtp:ri;niim 1;;.

: 2 am DE icula-
«18. hujus. rig & rectus igitur angulus eft
rEsh x;.e&autem‘&m.iglcdnrce—ﬁ thsangtﬂ

Ex byp. 4, Ergo FCE us i o A CE, minor

" majori, ?uodﬁerinonponeft. :gnigiuurccnmmdt ABC
circuli. fimiliter oftendemus neque aliud aliquod efié pra-
;l:gaumnin ipfa A c. Quare ficirculum contingat quaedam
linea, & contactu autem ad rectos angulos i i

. reta linea ducatur; in ea circuli erit centrum. de-
monftrare oportebat. '

. PROP. XX. THEOR.
In circulo angulus qui ad centrum duplex eft efus
¢ gui ad circumferentiam eft, quando circumferentiam
' eandem pro bafi habeant.

Sit circulus ABc, ad cujus centrum quidem angulus fit
PEC, ad circumferentiam vero B A ¢,8 eandem circutnferen-
tiam B ¢ pro bafi habeant. dico 3&c angulum anguli Bac
duplum effe. jungatur enim A%, & ad £ producatur. ijte-
que quoniam E A eft equalis £ 8, erit & anpulus E A Ban-

a5 primi. Gulo £ 3 4 ¢ xqualis, anguli igitur BAB RBA duplioea_;’gm

ipfius
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ipfius anguli EAB; fed angulus BEF eft zqualis s angulis ¢ 32.primi.

[CRRN R Y I BN

"e-\a

N 2 Y-l
P

‘que DE ad G producatur. fi-

EAB EBA; ergo BEF angulus anguli £ A B eft duplex. ea-
dem ratione & angulus FEc 0 _A .
duplex eftipfius eac. totus ‘
igitur BEC totius Bac du-
lex erit. rurfus inflectatur.
it alter us BDC, juncta-

militet oftendemus angulum
GEC anguli E p ¢ duplum ef- F , :
fe; quorum GE B duplus eft ipfius EDB. ergo reliquus BEC

reliqui 3Dc eft duplus. In circulo igitur angulus qui.ad
centrum duplex eft ejus qui ad circumferentiam cir~
cumferentiam ¢andem pro bafi habeant. @5;& oportebat
demonftrare, . - .- ' ST

~ PROP. XXI. THEOR. |
I circulo qui in codems fegmento funt anguli inter fo

- aequales funt.
Sit circulus A BCDE, & in eodem fegmento BA ED an-
guli fint' BaD BED. dico eos inter fe zquales efle. fuma-~ -
tur enim circuli ABCDE centrum quod fit  : jungantur-
que BF FD. Quonim an-
gulus quidem BFD eft ad
centrum, angulus vero BAD
ad circumferentiam, & cir-
cumferentiam eandem BCD
pro bafi habent ; erit BFD ,
angulus « anguli BaD du- - B
plus. eadem ratione an- U - )
gulus BFD duplus eft etiam anguli EED. ergo angulus
BAD angulo BED qualis erit. fi anguliBaD BED funt in -
fegmento mipore femicirculo, =~ - - : .
ducatur A E, cruntque omnes
-anguli trianguli 4 BG 2quales
¢ ompjbus angulis trianguli
DEG. & anguli ABE ADE
funt %quales per hactenus de-
monftrata, & anguli aGB
D G E {unt etiam 2quales ¢, ad-

verticem enim funt: quare &

reliquus oG reliquo ¢ED -

quialis erit. In circulo igitur Ei—in eodemn fegmento fant an-
4

guli inter’ fe 2quales fumt. Quod oportebat demonftrare.”
S e s Ego " PROP.

sso.hujyg. -

- . ys.primi,

" '-‘n;.pri,i.
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PROP. XXII. THEOR, -

é{ma’ri/alérommqut i circalis deferibuntur, anguli
oppofiti duobus reldis equales funt.

Sit circulus AE D ¢, & in ipfo quadrilaterum A B cD. dico
angulos:jpfius oppofitos duobus rectis zquales effe. Jungan-
. _tur AD BC: quoniam igitur omnis trianguli tres anguli duo-
#31.primi. bus rectis funt aquales s, erunt trianguli ABC tres anguli
‘ cAB ABC BCA ®quales duobus recis. fed angulus A Bc eft
b2.1. bujus. zqugliS‘b-anElulo ADC, in €o- A
dem enim funt fegmento A B '
b ¢. ‘& angulus A B =qualis ¢
ipfi ADE, quod fintin eodem
ACDB fegmento : totus igitur
angulus Bnc angulis ABc B (o]
AcB zqualiseff. communis ap-
ponatur B A ¢ angulus ; erunt D
anguli BAC ABC ACB, angulisBac BDC 2quales. fed
BAC ABC Acp funt =quales « duobus rectis. ergo & an-
guli #a ¢ BDc duobus rectis quales erunt. fimiliter often-
# demus angulos quoque ABD AcD duobus retis efle zqua-
Ies.-"Quadrilaterorum’ igitur quz in circulis defcribuntur,
anguli oppofiti duobus rectis &quales funt.. Quod oporte-
bat demonpftrare. oY o

{ i PROP. XXIIL THEOR.
Super eadem reéia linea duo circalorum fegmenta firi-
l1a, & incqualia ox cadem parte non conflituentsr.

- Si enim fieri ppteft, fuper eadem recta linea a B duo circu-
lorum fegr_nentalﬁ_mﬂ’ia, inzqualia conftituantur ex eadem
parte ACB ADB; ducatur-
-que AcD, & ¢B BD jungan-
‘tur. itaqye quoniam {egmen-
tum ac¢ B fimile eft fegmen-

€« - t ADB, fimilia autem cir-
' culorun%fe{gmcnta funt qua _
¢ Diffin.11, angulos lufcipiunt « 2quales; - o B
huius.  erit A ¢ Bangulus qualis an- ‘
krsprimi. gylo A DR, exteriar interiori,. qyod fieri non potefts. Non
igitur fuper eadem recta linea, duo circulorum fegmenta fimi-
lia, & inzqualia ex eadem parte conftituentur. Quod de-
monttrare oportebat. : R
O : PROP.
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PROP. XX1V. THEOR. 4
Super equalibus. reiis lineis fimilia circulormm [eg-
menta inter [¢ £qualia [un?. : .
Sint enim fuper squalibus rectis lineis AB ¢p fimilia cir-
culorum fegmenta. AEB cFD. dico fegmentum AEB feg-
mento CFD zquale effe. applicato enim AEB fegmento

fegmento cFD, & pofito
puncto quidem Ain c, reta

- . E r '
vero linea AB incDp ; con- ‘ <&
gruet & B punctum punéto N
D, propterea ‘quod A B ipfi ‘[~ !

BC o

cD fit zqualis. congruente A.

-autem recta linea AB relte

¢D; congruet & AEB feg- : o

mentum fegmento CFD. fi enim A B congruet ipfi ¢ D, feg-
mentum autem A EB fegmento ¢ F D non congruet, fed per-
mutabitur ut ¢ G D, circulus circulum in pluribus quam duo-
bus pundis fecabit. etenim circulus ¢ 6 b circulum ¢ F p fecat

‘in pluribus punctis quim duobus, videlicet in punéis c
. G D, quod fieri non spoteft. non igitur congruente recta

linea A B rect® cD, non congruet & AEB fegmentum fag-

‘mento ¢ F d.quare congruet, & ipfi aquale erit. Super zqua-

7K

Tibus igitur rectis lineis fimilia circulorum fegmenta inter e

‘sequalia funt. Quod oportebat demonftrare. .

PROP. XXV. PROBL. .

Circali [egmento dato defirvibere circalum cujus ef?
- Jegmentum. ,
Sit datum circuli fegmentum aBc. oportet defcri-

bere circulum cujus ABC eft fegmentum. Secetur

ac bifariam 4 in p: & 2 puncto D ipfi aAc ad reftos

angulos ducatur & | S

DB, & AB junga-

. 3 LB B
tur. vel igitur an- : ,
gulus A BD major-
v;-ﬂ:I angulo BlA ) z B /- .
vel minor, vel ipfi E
sequalis fit primum TaT €A D€
major,& ad reétam ' :
lineam B a, atque 2d datum in ea pundtum A conftituatur
angulus BA E zqualis cangulo ABD ; & DBad E producatur,
jungaturque Ec. quoniam igitur angulus ABE eft sequaljs
. E4 - angulo

& 10.primi.
b t1.primi.

¢23.prici
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« 6. primi. angulo B A E, ~ erit & BE recta linea ipf: E A 2qualis. & quo-
niam ap eft zqualis Dc, communis autem DE, duz AD
D e duabus ¢D DE mquales funt, altera alteri ; & angulus
ADE ®qualis angulo CDE, reCtus enim uterque edt. ergo
& bafis A bafi ’
£ C eft xqualis. fed - x

3 B
oftenfaelt A2 - >
qualis EB. quarc: ©
& BE ipfi Ec eft S T !
-~ B ‘A 3 CA D  of

=qualis, ac propte-

rea tres re¢te li-. -~

DEXAE EB ECin- .

ter {e zquales funt. centro igitur E intervallo autem una ipfa-
rum AE E B EC circulus defcriptus etiam per reliqua tranfi-
bit punéta, & circulus defcriptus erit. quate circuli feg-
mento dato defcriptus eft circulus cujus fegmentum eft.
fed & illud conftat, fegmentum A Bc femicirculo minus
efle ; propterea quod centrum ipfius extra cadit. fimiliter,
-8t fiangulus aBp fit ®qualis angulo B AD, fatta A D ®quali
utrique iplarum D D ¢, erunt tres rectx linee AD 1B DC
inter {e wquales, atque erit D circuli defcripti centrum, &
fegmentum A Bc femicirculus. fi vero us ABD minor
fic angulo B A D ; conftituatur ad rectam k BA, & ad
punctum in ea datum a, angulo A3D zqualis angulus ABE
wntra fegmentum A BC. €Tit E centrum in ipfa p B, atque erit
A Bc fegmentum femicirculo majus. Circuli igitur fegmento
dato defcriptuseft circulus cujus fegmentum eft. Quod fa-.
cere oportebat. . , ‘

PROP. XXVI. THEOR.

In wqualibus circulis wquales anguli wgaakbus in-

-  Sfflunt circumferentis, five ad centra, frve ad cir-
" cumferentias mfifiant.

Sint zquales circuli ABc PEF, & in ipfis zquales an-

guli ad centra quidem BGC E F,,ad circumferentias veyo
BAC EDF.. dico BRc cir-

A - .
cumferentiam circumferen- A\ 2
‘ tiz ELF 2qualem effe. jun- v
gantur enim sc £F. Quo- G ; H ,
niam zquales funt Arc DEF /
circuli, erunt & que ex )\

gentris ®quales. due igar B ~__~ - E~_~F
.. BG G ¢ duabus N HF - K L
gquales funt ; & angulus ad G equalis angulo ad u. erggagsc
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‘ bafissc bafi £EF eft « zqualis. rurfus quoniam wqualis eft 44 primi.
I angulus ad 4 angulo ad D, fegmentum Bac fimile ¢ erit s difn. 1x.
! fegmento £DF: & funt fuper @qualibus rectis lineis Bc R 7.
* qu=autem fuper @qualibus rectis lineis imilia funt circulorum -
egmenta,inter fe zqualia © funt. fegmertum igitur 8 4 ¢ feg- © 3¢ bujes.

v mento EDF eft zquale, fed & torus 4 B¢ circulus ®qualis
- eft toti DEF. ergo & reliqua circumferentia Bk ¢ relique
" EL¥ mqualis erit. In ®qualibus igitur circulis zquales an-

guli zqualibus infiftunt circumferentiis, five ad centra, five
7 ad circumferentias infittant. Quod oportebat demonftrare.

. PROP. XXVII. THEOR. ,

: I coqualibus circulis angali qui equalibus infiftant
2 circumferentiis inter fe quales funt, five ad centra,
Sove ad circumferentias infiflant. : SN

< In qualibus enim circulis A Bc D EF, 2qualibus circm-
i ferentiisg ¢ E rinfiftant anguli ad centra quidem sc ¢ Eu ¥,
/ adl circumferentiaslvero BAC EDF. dicoangulum 8Gc an-
3 gulo ExF, &angulum Bac ‘
+ angulo EDF =qualem efle. A 2
i fi quidem igitur angulus
' B G C '=qualis lit angulo £HF,
; manifetum et “angulum
i quoque BAC lo EDF
: eﬂ':qu m}nalem. a?i%u minus,
unus iplorum eft major. fit ‘
major BGC, & conftituatur ad re&tam lineam BG, & ad
punctum in ipfa G, anguloE HF 2equalis 4 angulus BGK. - 424.primi.
quales autem anguli @qualibus infiftunt ¢ circumferentiis, ¢ ,6.hujus. -
quando ad centra fuerint. ergo circumferentia BK zqualis
eft circumferentie EF. fed circumferentia EF =qualis eft
ipfli Bc. ergo & .k ipfi BC eft eequalis, minor majori,
quod fieri non poteft; non igitur inequalis eft angulus BG ¢
angulo EH F: ergo eft cequalis. attﬂue eft anguli quidemB G ¢
dimidium angulus quiad A ; i vero E HF dimidium qui
ad p. angulus igitur qui ad & anEu.lo qui ad D eft @qualis.
In ®qualibus igitur circulis, anguli qui %qualibus infiftuar
i entiis inter fe xquales funt, fivead centra, five ad
circumferentias infiftant. oportebat demonitrare.

PROP.
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PROP. XXVIIL. THEOR.

In cqualibus circulis equales relle linec circumferen-
tias £quales auferunt, sajorem quidem majors, mi-
norem vero minori. :

,.. Sint zquales circuli ABc DEF; & in ipfis @quales rectz
linez Bc_EF, quz circumferentias quidem BAC EDF ma-
Jores auferant, circumferentias vero BGC EHF minores.
dico circumferentiam BA c majorem majori circumferentiz
EDF, & minorem circum- A
ferentiam BG ¢ minoriEHF .
ualem effe. fumantur
s 1. hujus. enim centra « circulorum
K L, junganturque BK KC
EL LF. Quoniam circu-
- i =quales funt, emunt & P
$Diffin 1. quz ‘ex centris squales 4. G . H
‘ zuz igitur BK xC funt ®quales duabus EL L¥: & bafi
BC zq}:x:lisc&baﬁar, ergo angulus Bk c angulo ELF eft
¢8. primi  2qualis: zquales autem anguli 2qualibus infiftunt circum-
d16. hujus. ferentiis, quando ad centra fuerint 4, quare circumferentia
BGC zqualis elt circumferentiz EHF. fed & totus asc
. circulus toti DEF eft 2qualis. reliqua igitur circumferenatiz
B A c reliquz EDF zqualis erit. Ergo in zqualibus circulis
zquales retz linez circumferentias aquales auferunt, ma-
jorem quidem majori, minorem vero minori. Quod de
monftrare oportebat. '

PROP. XXIX. THEOR.

Tz equalibus circulis, equales circumferentias @quaks
reffe linee jubtm;’unyt. ' ?

vide figw. - Sint ®quales circuli Aec DEF : &-ih ipfis @quales affi-
Prop. prace- mantur circumferenti® BGC EHF, & BC EF jungantur.
dentis. dico re@am lineam Bc re@tz EF @qualem effe. fuman-
s 1.hujus. tur enim centra s circulorum k L, & jungantur BX
KC EL LF. quoniam igitur circumferentia BGc eft -
qualis circumferentiz EHF, erit & angulus BK c angulo
#17. hujus. EL F sequalis 4, & quoniam drculi-asc DEF funt azquales,
¢ Diffin. 1. & qua ex centris zquales erunt .. duz igitur BK K cz&nt 2
d4. primi. Quales duabus gL L F ; & zquales angulos continent. quare
bafis Bc bafi EF eft 42equalis. In aqualibus igitur circulis
equales circumferentias @quales rzgae linez fubtendunt.
Quod oportebat demonttrare.

VA

PROP
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PROP. XXX. PROBL.
Datam circamferentiam bifariam fecare.
Sit data circumferentia A pB. oportet AD B circumferens

tiam bifariam fecare.‘Jungatur‘A B, & in ¢ bifariam « fecetur : 4 10.priri.
1

a puncto autem c ipfi A B ad rectos angulos ducatur ¢p: &
jungantur AD DB. quoniam - :
igitur Ac eft =qualis cB,
communis autem c¢D, duz -
4 c cp. duabus BC cD -

quales fimt : & angulus AcD C
@equalis angulo scD, reftus x &

enim uterque eft : ergo bafis,

A D bafi DB eft $zqualis. - é 4.primi.

quales autem re¢tz linez circumferentias ®quales auferunt; 28. bujus.

%uue circamferentia A D circumferentiee Bp zqualis_erit.

ata igitur circurnferentia bifariam fecta eft. Quod facere

oportebat. - : : .

PROP. XXXI. THEOR.. .

T circulo angulus qui in femicirculo reltus efl, qui
vero in majori [egmento minor ¢fi reldo, ¢ qui in
minori magor ‘relio ; {» infuper majoris quidem
Segments angulus reflo major eff, minoris vero feg-
menti angulus reflo minor.

Sit circulus A B ¢p cujus diameter Bc, centrum autem E §
& jungantur BA ac aD DC. dico angulum quidem, qui
eflt in femicirculo B ac rectum effe, qui vero in fegmento
A B € majore femicirculo, videlicet angulum 4 B c, minorem
efle reécto, & qui eft in feg-
mento ADc minore femicir- -
culo, hoc eftangulum apc,
recto majorem. jungatur AE,
& Ba ad F producatur. ita-
que quoniam BE eft zqualis
E A, erit & angulus EAB, . ' . .
angulo E B A ®qualis +. rurfus ' : 45 primb
quoniam AE eftzqualis Ec, & angulus ACE 0o CAE /
sequalis « erit. totus igitur angulus Ba c eft qualis duobus
ABC AcCB angulis. eft autem, & .angulus Fac extra tri~

-

"angulum a 3Gy duobus a B¢ a ¢ B 2qualis 4, angulus igitur & 32.primi,

BAcC eft zqualisangulo Fac; ac propterea uterque ipfo- :
rum reus <. quare in femicirculo B o angulus n ¢ re&}lts;; Diffin.10.
. »* . eft. il

-



76

d17.primi.

¢ a1, hujus.

EvucLiDIs ELEMENTORUM

eit. & quoniam trianguli A B¢ duo anguliaBc BA c duo-
bus recis funt 4 minores, retus autems aAc, efit ABC an-
gulus re¢to minor, atque eft in fegmento aBc majore fe-
micirculo. quod cum in cir-
culo quadrilaterum fit A8c D,
quadrilaterorum vero qui in
circulis defcribuntur, anguli
oppofiti duobus rectis fint « 2~
quales : erunt ABC ADC an-
guli zquales duobus rectis, &
angulus A Bc minor eftreto,
reliquus igitur A D¢ recto major erit, atque eft in fegmento
ADc minore femicirculo. dico preterea majoris mﬁg:cnn
angulum qui continetur ABC circumferentia, & line
AC re¢to majorem efle ; angulum vero minoris fegment,
contentum circumferentia A b ¢, & rectaline2 A c recto mi-
norem. quod quidem perfpicue apparet. quoniam angulns
qui retis lineis 8A ac continetur rectus eft, erit & con-
tentus ABc circumferentia, & reta linea A c recto major.
rurfus quoniam angulus contentus rectis lineis cA AF r-
tus eft, erit qui continetur recta linea ca, & ADC dir-
cumferentia minor re@o. In circulo igitur angulus qui in
femicirculo retus eft, qui vero in majore fegmento minor
eft reCto, & qui in minori major re¢to: & infuper majoris
quidem fegmenti angulus rc&to major eft , minoris vero
re¢tominor. Quod demonitrare oportebat.

Cor. Ex hoc manifeflum eft, fi trianguli unus angulus fit
2qualis duobus, eum retum effe ; propterea qudd & qui
deinceps eft, iifdem eft zqualis. quando autem anguli dein-
ceps funt zquales, neceffario reti funt. '

PROP. XXXII. THEOR.

Si circalum contingat quedam relfa lmea , & con
talla autem in cocalum ducatur refla linca iplum
Jecans, angali quos ad contingentemn facit, wgusles
erunt iis qui in alternis civeuli fegmentis confifiant.

Circulum ehim A BcCD contingat quzedam reéta linea &f
in B, & ¥ pun@o B ad circulum ABCD ducatur reéts linez
BD ipfum atcunque fecans. dico angulos quos BD cum
EF contingente facit, zequales efle iis qui in alternis circyli
fegmentis confiftunt. hoc eft angulum FBp efle zjualem
angulo - qui conftigitur in DA » fegmento videlicet iph

"DAB;
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' D AD; ‘angulum vero DBE zqualem angulo DcB qui in

fegmento DcB conftituitur. ducatur enim 3 punto B ipfi
E F-ad rectos 4 08 BA: & in circumferentia BD fUmR- 4y primi:
tur quod vis C; jun- A .

ganturque A D DC ¢ B. Quo-
niam igitur circulim- ABCD
contingit quedam re&a linea
EF in punto B: & 2 con-
tactu B ad rectos angulos con- _ c

. tingenti ducta eft Ba, eritin é19. hujus.

ipia BA centruméABcD cCir- E ) F

culi; quare 3a cufdem circuli diameter eft, & angulus .
A DB in femicirculo eft ¢ reGus. reliqui igitur aenguljsAu‘i‘J“l"-
ABD uni recto zquales funt. fed & ABF rectus.

* ergo angulus A BF ®qualis <cft angulis BA D ABD. com-d ;. primi.

munis auferatur A BD. reliquus igitur DBF ei qui in al-

terno circuli fegmento confiftit, videlicet angulo sAD,ett =~ °
zqualis. 8 quoniam in circulo*quadrilaterum eft ABcD, &

anguli ejus oppofiti quales ¢ funt duobus rectis ; erunt D BF ¢ a1 hujus.
DBE li angulis BAD BcD #quales. quorum BAD o-

" ftenfus z% is ipli DBF ; ergo reliquus DBE ei qui in
irculi

alterno ¢ fegmento pcB conftituitur, videlicet ipfi
DCB, 2qualis ent. Si igitur circulum contingat quedam
recta linea, 2 conm@u vero in circulum ducatur recta linea
ipfum fecans; li quos facit ad contingentem, ®quales
erunt iis qui in alternis circuli fegmentis confiftunt. Quod
oportebat demonftrare.

PROP. XXXIII. PROBL.

. Super datarefla lmea defcribere ﬁgmeémm circuligsuod

- quieft ad ¢ 2qualis=. & 2

Jufcipiat angulum dato angalo re@ilineo equalem.

Sit data refta lined A B datus autem angulus retilineus,
quiad -c. ique oportet fuper data re¢ta linea A8 defcri-
bere fegmentum circuli, quod fufcipiat angulum &qualem
angulo quieft ad c. Adre- ;

&tam lineam a B, & ad pun-
&tum in ea datum a, confti-
twatur angulus BA D angulo
puncto A ipfi Ap ad rectos %3 prime
angulosé ducatur A E; fece-
tur autem A B bifariam ¢ in D .
F, atque 2 puncto ¥ ducamr FG ad rectos angulos ipfi aB;° 1oprimi.
& o8 jungatur. quoniam igitur AF eit zqualis F 5, com- _
’ ) . ) munis

é 11.primd.
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munis autem FG, due AF FG dusbusBF FG zquales funt:
& angulus A FG ®qualis angulo G ¥B. ergo'bafis AG baft
d4 primi. G B eft 4 2qualis. itaque centro G, intervallo autem A G ar-
culus defcriptus tranfibit et-
. iam per b. defcribatur, & fit -
A B E, jungaturque E B. quo-
niam igitur ab extremitate
diametri AE, &2 puncto a,
ipfi A€ ad retos angulos
uttaeft ap;ipla AD cir-

«Cor. 16. culum ¢ continget. & quo- b
hujus.  niam circulum A BE contingit quadam recta linea Ap, &
3 contattu qui eft ad A, in circulum A BE ducta eft rech
f32. hujus. linea A B : erit angulus D A B qualisf angulo qui in alterno
circuli fegmento conftituitur, videlicet 1pfi AEB. fed an-
gulus DA B, angulo ad c efizqualis. ergo & angulus ad
¢ angulo AEB %qualis erit. fuper data igitur reta linea a s,
fegmentum circuli defcriptum oft a£B fulcipiens angulum
AE8 dato angulo qui eft ad ¢ zqualem. Quod facere

oportebat. ~

‘ PROP. XXXIV. PROBL. t
A dato circalo fegmentum abfcindere quod fufcipiat
angalum dato angul refilineo agqualem.

- Sit datus circulus A Bc, datus autem angulus rectilineus
qui ad D. oportet 2 circulo A Bc fegmentum abfcindere,
7. hujus. quod fufcipiat angulum angulo ad D zqualem. Ducatur +
’ reta linea E ¥ circulum A Bc
in puncto B contingens: & c
ad re€tam lineam e F, & ad
punétum in ea B,conttituatur
angulus F B c angulo qui eft
b23.primi. ad D @qualis é. quoniam igi-
tur circulum ABc contingit
quzedam refta linea EF in B E B F
punéto, 82 contadtu B du&ta et Bc, erit angulus FB C 2-
¢32. hujus. qualis < ei qui in alterno circuli fegmento conftituitur. fed
, FBC angulus angulo qui ad peft ®qualis. ergo & angulus
in fegmento Bac angulo ad p =qualis erit. A dato igi-
tur circulo A B¢; abfaffum eft fegmentum quoddam Bac
fufcipiens angulum dato angulo re@ilineo qui eft ad p, ==
qualem. Quod facere oportebat. - -

o\

* PROP.
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. PROP. XXXV. THEOR.

St incirculo duce rellx linex fefe mutuo fecent, retan-
gulum [ub [egmentis unius contentum cquale cft ei
quod fub alterias [egmentis continetar. (

In circulo enim A BcD, dux re@x linex ac BD ffe mu-

tuo in puntto E fecent. dico rectangulum contentym fub
AE EC zquale efle ei quod {ubDE E B continetur. fiac BD

79

per centrurh tranfeant, itaut £ fit centrum ABCD circuli ; -

manifeftum eft -equalibus exiftentibus AE Ec DE EB, &
rectangulum contemtum fub A E Ec zquale effeei quod fub
DE EB continetur. i AC DB non tranfeant per centrum ,
fumatur centrum circuli ABcD quod fitF: & ab F ad re-
Qtas lineas ac DB perpendiculares ducantur FG FH: jun-
ganturque FB FC FE. quoniam igitur re®a quedam linea
G F per centrum ducta rectam lineam quandam ac non du-
&am per centrum ad rectos angulos fecat, & bifariam ipfam
fecabit «.quare aG ipfic c eft
ualis. & quoniam recta ,

linea ac feta cft in partes ‘E/ :
sequales jn punto 6, & in F
partes inwequales in E, erit G
retangulum fub AE Ec j{ __C \

' B (o]

contentum, upa cum ipfius
EG quadrato s; ®quale qua-
drato ex 6 c. _commune addatur ex GF quadratum. ergo
rectangulum fub AE EC, una cumiis quz ex EG GF qua-
dratis, 2quale eft quadratisex c6 G F. fed quadratis qua ex

« 3. hajus.

LY

© b g.fecundi .

EG GF zquale ¢ elt quadratum ex FE: quadratis vero ex. 47-primi.

G GF zquale < quod ex F ¢ fit quadratum.re¢tangulum igitur
fub AE Ec,und cum quadrato ex FE, ®quale eft quadrato
€x Fc. eft autem cF ®qualis FB. ergo reftangujum fub
AE EC, unl cum guadrato €X' EF, zquale eft el quod ex
F B fitquadrato. eadem ratione & retangulum fub DE EB

una cum quadrato ex FE,zquale eft quadrato ex FB. often-

fum autem eft & rectangulum fub A E E g, und cum quadrato

" €X FE, zqualeeiquod & ex F B quadrato. ergo reftangulum

{ub AE Ec,un2 cum quadrato ex FE,2quale eft re€tangulo fub
DE EB, uml cum quadrato ex FE. commune auferatur ex

FE quadratum. reliquum igitur rectangulum fub Ak Ec,.

reliquo fub bE EB rectangulo xqualeent. Quarefi in cir-
culo du=z rectz linez fefe mutuo {ecent, rectangulum fub feg-
mentis unius contentum xquale eft ei quod fub alterius feg-
mentis continetur. Quod demonitrare oportebat. PROP
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PROP. XXXVI. THEOR.

Si extra circulum aliguod paniium fumatur, & ab
com circalun cadant dux vellw linew, quarum al-
tera «nidem circulum [ecet, altera vero comtingat

" reld.. sulum quod [ub tota fecante, & exterius af
jum, a inter ptmﬁam é’ .cur'vam' \armrr_tfercr:tlm

continetur, aquale erit ¢i' quwd & contingente fi

- quadrate. - S

Extra circulum enim apc fumatur aliquod D,
& 3b eo ad dictum circulum cadant: duz rectze Eum;h?cn
pB: & DCA quidem circulum ABc fecet; DB Vero con
tingat. dico rc(ci'tmr]gulum fub oD D¢, quadrato Euod it ex
p 8 zquale ¢fi. vel igitur DcA percentrum t, vel non

. tranfit. primum tranieat per centrum circulix B¢, quod fi
, E, &EB jungatur. erit e

#3% hujas angulus EBD rectus « )
itaque quoniam recta
linea ac bifariam fecta
eft in E, & ipfi adjici-
tur cp, rectangulum’
fub Ap DC, una cum

' quadrato ex Ec, =-
$6 fcundi. zimle bent ei quod
ex ED quadrato, - o

Qualis autem eft cE ipfi E 8, ergo rectangulum fub AD bpg,

" uni cum quadrato quod ex E B, xquale eft quadrato ex Eb.
egy.primi fed quadratum ex ED eft wquale quadratis < ipfarum E3
- BD, reCtus enim angulus ecit EBD. retangulum igitur

fub AD D¢, un2 cunt quadrato ex EB, zquale eft ipfarum

EB BD quadratis. commune auferatur quadrarum quod ex

£B. ergo reliquum fub A D pc reéangulum, quadrato quod

: fita contingente 0 B xquale erit. fecundo DCA non tranfest
41.hujus. per centrumtt A BC circuli: fumaturque d centrum'E, & ad
Ac perpendicularis agatur EF, & jungantur EB EC ED,

retus igitur eft EF D angulus. & quoniam re&a linea qua-

dam EF per centrum ducta, re¢ham lineam quandam ac

non ductam per centrum ad rectos angulos fecat, & bifs-

#3. bojus. riam ipfam {ccabit e, quare AF ipfiFc eft =qualis. rurus
quoniam recta linea A c bifariam fectaeft inF, arque ipfi
adjicitur cp, erit rectangulum fub oAb pc, uma cym qus-
drato ex Fc, zquale 5 quadrato quod ex FD. commiune
apponatur quod ex FE quadratum. rectangulum igitur fub

' : : AD D¢




‘ - Lrurser IIL . 8:
_A'D DG un) cum quadritis ex cP FE-eft wquale quadratis ‘
€ex DF FE. ted quadratis quidem ex DF FE @quale eft
¢ ex Dk quadratum; etenim rectus eft angulus Rrn:

' ) _
. quadratis vero ex c¥ FE mquale eff rquadratum ex cE.c4y.primi.
~  ergo rectangulum fub A D¢, una cum quadrarc qued ex
T ¢E, eft zquale quadratoex E Dy ®qualis autem *  cE.ipfi

" EB; reCtangulum igiur fub AD D¢, unacumc ‘¢ iraro ex
% EB, xquale eft ex ED quadrato. fed quadrato- . ED -
r Qualia funt quadrata c ex £ B B D, fi quidem rectus et angulus
EBD. ergo reGapgulim fub AD pe, tna cum quadra-
to ex E3, xquale:eft eis que ex KB BD fiunt quadratis.
v commune -auferatur quadratum ex.. £B8. reliquum .igitar
z fub A D Dc rectangulum quadrato.guod fit ex DB =quale !
v erit.. Si igirr extracirculum aliquod puactum fumatut, &c.
Qued oportebat demonftrare. P A
v PROR. XXXVIL THEOR: ... >
B s . . . o T, ) B
St extra circalum [umatur alignod paniam; atgse
) ab eo in circulum cadant dux reffe linee, quarum
~  altera quiden circalum fecet, altera vero mcidat :
Jit antem quod [ub tota fecante, & exterius aflum-
pta inter punéEum, &y carvam circumferentiam con-
+ tinetur veilangulum oquale ei quod ab incidente fit
. - quadratos incidens linea circalum continget.

3

)
Vi

Extra circulum enim a B¢ fumatur aliquod pun&um b,
atque ab ipo in circulum cadant duxz ret® linez pca
% DBj DCA quidem circulum fecet, DB veroincidat : fitque

reCangulum fub AD D¢ =zquale qua- -
‘I drato quod fit-ex pB.. dico ipfam DB
; circulum a B¢ contingére. Ducatur enim
% -yectalines D E ¢ontingens circulum Asc,
¢, ‘& fumatar circuli ABC centrum quod
, fitF, jungantorque FE FB F D. ergo an-
. gulus FED re¢tus efts. & quoniam DE
3 circulam ABc contingit, fecat autem
¥ DC4, reGangulum fub AD pc xquale
erit quadratd ex DE. fed reftangu-
s lum fub AD Dc ponitur mquale qua-
3 drato ex DB. quadratum igitur quod
¢ €X DE quadrato ex DB =mqualc erit. )
2 ac propterca’linea pE ipfi DB mqualis. eflt autem & FE
v qualis FB. duz igitur DE E ; duabus pB BF :’eq(pales
D : \ ' unt

= V)R

)

A}
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funt ;. & bafiscommunis ¥ p; angulus igitur DE F eft ®qualis
angulo D BF, reGtus antem eft DEF, ergo & DBF et reus,
atque eft F B produéta diameter:quz vero abextremitate diz-
metri circuli ad reGos angulos ducitur, cisculutn contingje.
ergopB circulum A Bc-contingat necefle eft. fimilivar de-
monftrabitur & fi centrum fit in ipfa ac.- Si igitur extn
circulué.\ fumatur aliquod pun&tum, &c. Quod demonttrare
oportet.t. -

cvor. Hinc fi 2 pun®to quovis extra

circulym  affumpto, plures linez recte A

AB Ac circulum fécantes ducantur; re€t-

?c,& o usexter?_iséxz AF, inter fe

unt xqualia. nam fi ducatur tangens E
A D, erit reGangulum fub B A AE =quale D,
quadrato ex a B; & reGangulum fub c a

AF eidem quadrato ex AD erit ®quale,

-unde reCtangula haec ®=qualia crunt. B\ r

Tie ow oL,
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~ DIFFINITIONES.
S \

v Tgura: retilinea in fi- - .
ra retilinea defcribi . ;
: icitur, guando unus ' :
quifque figure defcripte an-
gulus, unumquodque latus
ejus_in qua defcribitur, con-
tingit.

IL .
Figura fimiliter circa figuram "defcribi dicitur, quando ue-

numquodque latus defcripte, unumquemque aﬁg?ﬂum 135

circa quam defctibitur, contingit. S

i , I11.
|+ Figura reftilinea in circulo defcribi di-.

citur, quando unufquifque defcripte fi- -

gure angulus circuli circumferentiam

contingit. ‘
Iv.

Figura retilines circa circulum de-
feribt dicitur, quando unumgquodque iz-
tus defcripee, circuli circumferentiam
contingit. S

¥a
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“Circulus Gmiliter in figura redilinea deferibi dicinr,
quanda cirguli Giroymferentia unumquodque atus ejus i
qua q;:&nbltur, oontmgt L o

:“1.‘ : " . VL S .
Circulus circa figuram re&ilineam defcribi-dicitur, quando
cirguli ciroumiferengi2 unumquemque * angulum ejus  cira
quam defcribitur, comtingit. .- B -
VIL L
Reta linea in circufo aptari dicitur, quando ejus extrem
in circuli circumferentia fuerint. ’

~ PROPOSLFIO L. PROBLEMA.

In dato circub, date refe linex que diametro eiws
major non fit, equalem reldam lincam aptare.

Sit dagus circulug A Bc, data autem re@a linea non ma-
jor circi diametro n. oportet in circulo A Bc redtz lines
- D zqualep rectam lineam aptare. Ducaturcirculia Bc dis-
meter B €. {i quidem igitur A ‘
Bc fit 22qualis ipfi , factum
jpm erit quod proponeba-
tur. etegim in circulg ABc
aptata eft Bc re¢te linex »
®qualis. fin minus, major
ff BC quam D, ponatirque
a3 primi.e lpﬁ D:ﬂ,uahs CE: & cenr g
tro qui

-

em c intervallo aytem CE .o defcribatue.
AEF: & ca jungatur. itaque quoniam' pun&tum ¢ cen-
trumeft AEP circuli; erit ca ipfi cx xqualis: fed p eft:
2qyalis cE. ergo & pipl a¢ ®qualis erit. in dato igitr
cirarlo ABcC date re¢tx linee n, non majori circuli diz~:
mettQ, 2qualig aptata eft'a c. Quod facere. oportebat. ,

.. PROP, IL PROBL. ‘
o du ciculs date, dato triaugulo equiangalum triangs-
\pm defcribere. o )
Sit datus circylus 4B ¢; datum autem triapgulum pE¥:
Opoftgt in A B ¢ circula delcribere triangulura triangulo p E#
817, tcrtii.zquiﬂﬂ'w. ducatur re@a linea G A H contingens - c;rha:

3




'
!
{

igitur circulum A B¢ contin-

s L rBEREVL A  §4

Jum ABC in punGo a: & ad reGam tineam wisy B¢ wd
puntum in ew. a,angulo DEF qualis & angulus conkitza:
tur HAC. turfus ad cefam - - ¢ 0o coonx wuild
lineam A G ; & ad pundtum. - v i T Ay
in ipla a,angulo oFE zqualis - ' . .

& conftituaturangules casy A
&, BC jungintur. quoniam -,

git quzdam reta HAG; 2 B
contactu autem in’ Srculum R .
dulta eft ac: erit Hac angulus =qualis ¢ ei qui in al- ¢33 seric
temno circuli' fegmento ~icon€fﬁt§~ adelicet. dpft ABC. fed
H A c angulus xqualis eft angulo D F, ergo & angulus ABC
angulo DEF eft ®qualis. eadenr rasiorie & engulsd A'cs-
eft zqualis angulo D FE. reliquusigitr BA G anghlos: rés ... ..
hiquo EDF wqualis 4,erit. ergotriangubum A B & tHaaguld 42 Cor.
:I[)E ; eft. gzt{uiapgu%uﬁa,a & deferiptumeft in-circido 4 B &y 3 PN
n dato igitur circule dato triangufo aquiangulutr: trisngns "~
lum defcriprum eﬁ,:-@od-fxembpozsmllltaggtﬂ AESN P
‘ S0 TR L L e U fiiek
¢+ - PROP.TIL:PROBD. . . i i
Circa datin civcalym triavgido datd. @ quiangulum 1rix
4”314“"’\ delcrié.éf?' LWL Lo L 'df.aﬁ"?,- .
Sit datus circhlus -ABC , datutyy: diiteth triangulinn v,
oportet circa c_it&leum ABC defcriberé triangului trigfigile’
D EP %quizngilum. - Protrahatir rexitiaque parte g pad T
anéta 1 G, &-fumatur -circuli A»¢iceftram Kk & Q€
Tea'k B arcunque ducater: coriffirwiturqie ad redtaty’ M-
neam KB, & ad punftump - comoT L BT
#1 ea K, auloduideivke. A 0
oepalis « afglisB KiAyan- O\ T
gulo antem ' pruiamals -

[ i '.:',__ ¢ ol "33 Pﬁqf,
sangulus 6K G, 8 pera B C” ' S BT BT

purklsd dutantur>redta b

e LAM MBRNCL cits £ . ‘
culumi Ae conumgentes. M W - N IL U
Quoniam ighur/circuitmn A 3¢ codtisgunt LM MN NLY
in punétis A ¥.¢,"? tenro AReM 'K 2d' A B ¢ Pu L .
CunturK A KoK ¢4 eront. anguli ad:panta A 3G redti bab 18- tertt.
& "quoniam quadrilateri A M 8K dnguli qusituor. quatuor 1< ‘
&is =quales funt; etenim in duo triangula dividitur ; quorum .
anguli K aM X BM funt recti ; erunt reliqui AX B A MB du-

obms, retis zquales. funt autern - & DEG DEF zquales

v
o1

duobus re(tis. anguli igitur -AKB AMB-angulis DEG DEF™

o ' F3 zquales
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eequades funt, AxB ipfi DEG eft 2qualis. ergore-
liquus AM B rjiquo DEF zqualis erit. ﬁm?l?mr demonttra.
bitur angulus L N3 ipi DFE zqualis. ergo & reliquus

¢1.Cor. MLN ‘i,z:’m.lis'treliqm EDF. xquiangulum igimr eft

9 primi. LM N griangulum triangulo DEF; & defaripum eft cira

cirylum aBc. Quarecirca darum circulum i dato
cquf:;tgulum triangulam’ delcriptum oft. Quod e O
PorE ’ : .- BN . )

. PROP.1V. PROBL.
" Tn dato triengulo circalum deferibere.

-; -Sit datum triangulum a BC, oportet in triangulo A B¢ cir
ag. primj. culum defcribere. Secentur s anguli' ABc Bc A bifariam
.- rectislincis D c D quse conveniarit inter fe in Dglun&o:
b es orim, 5.8 Punéto p-ad lineas AB BC CA | ndiculares
‘s Primi-b ducsmpurp £ DF Do: Quoniam angu- -
lus'EBD eft xqualis angulo ¥8D, et = - A
autem & retus BE D refto BFD @qua-
lis: erunt duo tringul- EBD 'DBF, i - .
duos angulos duobus - angulis =quales
habentia, 8 unum latus uni lateri 2qua-
le, & utrique commune BD, quod fci-
licot yni 2qualium apgulorum: fubtendi- -
., . erga & reliqus lagers, reliquis: late-.
#18.primi. ribus 2qualia < habebynt, atque erit DE -
xqualis DF. & cadem ratione DG Zqua~
Ls DF..crgo & DE iph DG oft 2equalis, B ¥ [
tres igitur retz linex~DE DF DG im- = -
ter fe qtuales funt; quare centro D intervallo aytem uniu
ipfarum D DF DG kirculus defcriptus. gtism per reliqm
.. +,tranfibit puncta; & rectes lineas aB-BC CA continget;
propterea quod re@ti'funt 3d ‘EFc anguli. fi enim ipfas fe-
cet, quaz ab extremitate diametri circuli ad rectos
4 16.tetil. ducieur intra circylum cadet ; quod eft abfurdum 4, non
jgitur centro D, intervallo autem unfus ipfarum DE DF DG
arculus defctiptus fecabit rectas lineas A B-8<C C A, quare

iplas continget ; atque erit circulus deferi in triangulo
*:-ABG. _Inmito igitur triangulo Anc-ciquuphn:s';zrc defcris
peus eft. Quod facereoporteba. .

ch e
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A PROP. V. THEQR.
Circa datum triangulum circsulum deferibere.

" Sit datum triangulum a Bc. oportet circa datum triangu- -
lum ABc circulum defcribere. Secentur AB A ¢ bifariam # 455, primi.
in D E punctis: & 2 punis D E ipfis AB AC ad-re@os. .
angulos ¢ ducantur pF EF que quidem vel intra triangu~ 4 1r.primi
lum ABc convenient, vel in recta linea Bc, vei extra

ipfam. conveniant primo intra triangulumin puncto F: &

BF FC FA jungantur. quoniam igitur oD eft zqualis b8,
communis autem & ad rectos angulos DF; erit bafis AF
bafi ¥ B 2qualisc. fimiliter oftendetur & CF mqualis FA. 4 priroi
ergo & BF eft ®qualis Fc. tres'igitur FA FB Fc inter fe
zequales funt. quare centro F, intervallo autem unius ipfarum
EA FB Fc circulus defcriptus etiam per reliqua punéta tranf-
ibit : atque erit cirailus defcriptus circa triangulum A BcC.
& defcribatur ut A B¢, fecundo DF EF conveniant in recta
linea Bc, in puncto F, ut in fecunda figura, & A'F junga-
tur. fimiliter demonftrabimus punftum F centrum effe cir-
culi circa triangulum a B ¢ defcripti. poftremo DF EF con-
:veniant extra triangulum aBc rurfus in F punéto, ut in”
tertia figura : & -jungantur AF FB Fc. & quoniam rurfus
a D eft zqualis B, communis autem & ad rectos angulos -
DF, bafis a ¥ bafir B squalis erit. {imiliter demonftrabimus
& cF ipfi F a squalem effe. lc}uare & B F eft 2qualis Fc. rur=
fus igitur centro F, intervallo autem uniug ipfarum FA FB
-Fc circulus. defcriptus & per religua tranfibic puncta’; at-
-que erit circa triangulum ABc defcriprus. Circa datum
rigitur- triangulum  circulus defcripris eft. Quod facére
oportebat. ‘ S .
~Cor. Sitriangulum fit reGtangulum centrum circuli' cadet
in latus angulo recto oppofium. fi acutangulum cadet cen-
trum intra triangulum, fi obtufangulum cadet extra. . )

Fa PROP. VL
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PROP. VI. PROBL.
. In dato circulp quadyatum deferibere.

Sit datus circulus A BC D. oportet in ABC D circulo qua-
dratum defcribere - Dueantur circuli ABc D' diametri ad

" rectos anguios inter fe-Ac BD: & ABBC CD DA jungan-

-wr. Quoniam igitur BE eft

a4 primi.

b5rorerai.

zqualis E D, etenim centrum . 1
eft g, communis ayem,& ad ‘ \

rectos angulos E a ; erit bafis B x D
BA ®qualis  bafi AD. & ca-

dem ratione utraque iplarum

BC CD utrique BA AD Xqualis; ,
zquilaterum igitureft ABcD . ¢ .
quadrilaterum. dico & rectangulum eflc. quoniam enim
reéta linea Bp diameter.eft ABcD circuli, erit B A D femi-
circulus. quare angulus BAD rectus ¢eft. & eadem ratione
unulguifque ipforum ABC BcD ¢DA eft reCtus. rectangu-
lum igitur eit asc quadrilaterum. oftenum autem eft, &
cequilacerum efie. ergoquadratum neceffario erit, & delcri-
ptum cft in circulo A Ben. in dato igitur ABCD circulo
quadratum A 5c D defcriprum cft. Quod facere oportebat.

PROP. VII. PROBL."
Crrea datum civenlum quadvatam. defevibere.

Sit datus circulus AR c D. oportct circa :ARBCD circulum’

- quadratum deicripere. Ducantur circuli ascp duz dia-

a1y teron.

b 18 terveii.

ea8.primi

~ '

d34.primi.

‘tem-E ad contactum, qui et . -
ad A dycitur EA ; eruntsan- \:

¢ D ducantur circulum a5¢p
contingenes «FG O H HK KF. .
Quoniam igitur FG contingit SRR I
circulum .4 BC b, A centro au- .'B{ S

. metri A ¢ BD ad sectos inter fe angulos, & per pun&a A B
G .

X

gili ad a recti. eadem ratione, .. .
& anguii ad puncta B ¢ predi M [ .
fung: & quopiam angulus AEB redtus eft, eft autem &
rectus EBG ; erit GH ipfi Ac parallela c. eadem ratione, &
Ac parallela eft Fx. fimiliter demonftrabimus 8 utramque
iplarum 6§ HK iph BED parallelam efle. quare &-GF.eft
parallcla HK. parallelogramma jgitur funt 6K GC AK FB
BK, ac propteica G F, quidem eft 42qualis HK, G H vero ipfi
FX. & quoniam A ¢ zqualiseft 8D ; fed A ¢ quidem utrique

‘ . iplarum

¢
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ipfarum ¢ 1 ¥k cft ¥ wqualis; B D vero zqualis utrique ¢ F
HK, & utraque GH FX utrique GF HK zqualis erit, =qui-
laterum igitur eflt FG ux quadrilaterum. dico & rechan-
gulum clic. quoniam enim parallelogrammum eft GBE a,
atque &ft reCtus A £B angulus, & iple a6 B redtus erit, fi-
militer demonftrabimus angulos etiam ad pun@a HKF
rectos efle. rectangulum igitur eft quadrilaterum r G H k. de-
monftratum autem cft & xquilaterum. crgo quadratum fit
necefle eft, & delcriptum eft circa circulum aBcp. Circa

PR

datum igitur circulum quadratum defcript ft. od
facere oporchat. *.4 ) Cffnp um eft. Quos
' PROP. VIIL PROBL
- In data quadrato circulum’ defcribere. -

R I [N

Sit datum -quadrarum ABCD. oportet.in quadiato ABCD
circylum defcribere.  Secetur utraque ipfarum.AB A b bis
farjam 4 in pundtis ¥E. &per £ quidem alterutri ipfaruin

ABCD parallela ¢ ducatur EH : per F vero qucatur F K pa-
ralfelasalterytri Ap BC. pa~ . A . ® . D o
rallelogrammum igitur eft u- - ’
nurnguodque ipforum Ax KB ‘

latera iplorum que ex oppo- ,

{ito, funt equalia «. & quoni-

am DA eft zqualis A B3 & _

ipfius quidem A p dimidium eft H C

quare & oppofita latera @qualia {unt. ergo FG eft zqualis
GE. fimiliter demonftrabimus, & utramgque ipfarum G K
GK utrique FG.GE zqualem effe. quatuor igitur GE-GF
GH ¢k inter fe funt wquales. itaque centro quidem G, in«
fcriptus . ctiam per relhiqua tranfibit puncta, & re@as lineas
AB BC ¢ L DA continget; propterca quod anguliad EF MK
re@i funt. fi enim circulus fecabit reétas lineas- AB BC ¢D
D A, quz ab extremitate diametri circuli ad retos angulos

K

AH BD AG GC BG GD: &
AE ; ipfius vero a e dimidium A F ; erit AEipfi A F 2qualis,.
tervallo autem unius iplatem' G E 6 F'6H- 6K ‘circulus . de-

1]

410 primi.
b 31.primi

" e34.primi.

ducitur igefa circulum cadet; quod 4 eft abfurdum. noa igi- 4,6, “ﬂ‘}{,

tur centro quidem ¢ iftervallo autem uniusipfarum GE G¥:
GH G K circulus defcriptus rectas lineas 4B BC C¢D Da fe-
cabit., quare ip/as necellario continget : atque erit defcriptus.

in quadrato A BcD. - In dato igitar quadrato circulus deferis:

L]

ptus eft. Qlod facere oportchat. L
S -+ .. PROP



) ,e

FucLipis ELEMENTORUM

PROP. IX. PROBL.
Chca datum quadratum circalum deferibere.

Sit datum quadratum A Bc D. oportet circa ABCD qu-

‘dratum circulum defcribere. Jungantur enim A c BD, quz

48 primi,

#5. primi

& 13.fecun-
di.

¢ 1. hujus.

2 5. hujus.

.A, intervallo autem A B circu-

<que in BDE circulo re€ali- -

fe mvicem in pun&to E fecent. & quoniam p A eft zequalis
A B, communis autem Ac; dueDA Ac duabusBA aca-
quales funt ; & bafis pc =- |
qualis bafi Bc; eritangulus - A

DA c angulo BAc Zqualis «.

angulus igitur D A 5 bifariam , .
feCtus eft recta linea ac. fi- ; :
militer demonftrabimus u- ¢

numquemque angulorum asc B (o]

3cD, cDA rechs lineis ac
D3 bifariam feGum effe. quoniam igitur angulus D A B 2
gulo ABc eft mqualis. atque eft anguli quidem D aB di-
midium angulus £ A B, anguli vero 4B c dimidium EB A ; &
E AB angulus angu'n EB A zqualis erit. quare & latus 2
lateri £ B eft ¢ 2quaie. fimiliter demonftrabimus & utram-
que rectarum linearum Ec ED utrique E A -E B ualem efl.
crgo quatyor rectx linem Ea EP EC ED inter fe funt z-
quales.. centro igitur E, intervallo autem-unius ipfarum £
EB EC ED circulus deferiptus -etiam - per reliqua punda
tranfibit ; atque erit delcriptus circa a B¢ D quadratum. de-
feribatur ut A B¢ D. . Circa datum igitar ratum circulus
defcriprus eft. Quod facere oportebat. :

 PROP. X. PROBL.
2fefecles triangulum conflitnere , habens utramgue
angulorum qui funt ad bafinn, duplum reliqui.

Exponatur re&ta queedam reta linea as, & fecetur inc
puncto,ita ut rectangulum contentum fub a8 BC 2quale « fit
ei quod ex ca defcribitur” ’
quadrato : & cencro quidem

v

lus defcribatur BDE 5 aptetur-

nea 8D wqualis ¢ ipfi Ac . que
non eft majordiametro circuli
BDE: &junctispa Dcycir- ER
e A Dc triangulum ¢ circulus A cp defcribatur. itaque quo-
nigm re@angulum ABc aqualc cft quadrato‘,quog fit ex
L AG
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A c; =qualis autem eft a ¢ 'ipfi BD: erit fub A B B c reQangu-
lum quadrato ex BD ®quale. & quoniam extra circulum
A c D-fumprum eft iliquod puntum 5, & 2 puncto B in
. circulum A ¢ D cadunt duz reCtz linex Bca BD, quarum
* altera quidem fecat, altera vero incidit; atque ’e& ret-.

- angulum fub AB BC wquale quadrato ex BD: reda li-

* tingit, & 2 contactu ad D ductaeft pc; erit BpC angu-

SN M

FGER R

BEL R L R

AR L

A" == T=a

nea BD circulum A ¢ D ¢ continget. quoniam igitur B D con- € 37- tevtii.
lus qualis 4 ei qui in alterno circuli fegmento confti-# 3 it
tuitur, videlicet angulo D Ac. quod cum angulus BpcC 2-
qualis fit ipfi D A ¢, communis apponatur cD A totus igitur
BD A eft 2zqualisduobus anguliscpa pac. fedipfis cpa’
D A ¢ extcrior angulus BCD eft ¢ qualis. ergo' & BDA - 352 primic
qualis eft ipfi Bcp. fed BD A angulus eft f zqualis angulo f 5.primi.
CB D, quoniam & latus A D lateri AB eft mquale. ergo &
DBAipfi BCD ?ﬁualis erit. tres igitur anguli BDA DBA
B C D ‘inter fe zquales funt. & E:onia.m angulus pBc xqua-
13 ¢ft angulo B ¢ p.& latus B D fateri p c eft 2 2quale. fed 3D g 6. primi.

onfrur zqualis ipfi ¢ A. ergo & c A'eft 2qualis ¢ D. quare &
‘dngulus ¢b A equaliselt angulo DA« anguliigitur cpa
B'A’c fimul fumpti ipfius anguTi D A ¢ duplies funt. eft autem
& Bc D anpulus angulis cDA DAc =qualis;ergo & BCD
duplex eft Ipfius DA c. fed BcD eft =qualis alterutri ipfo- .
rim BDA DBA. quare 8 uterque BDA DBA ipfius DAB
eft'duplex. Ifofceles igitur triangulum conftiturum eft aDB
“habens utrumgque eorurm angulorum qui funt ad bafim, du--
‘plum reliqui. gLuod facere oportebat. : :

PROP. XI. PROBL.

Fu dato circulo pentagomem equilateram & cquiangy-

lum defcribere. ' ‘

_ *Sit datus circulus ABCDE. oportetin ABCDE circulo
pentagonum zquilaterum & xquiangulum’ defcribere. Ex-
. . A. :

' ponatur triangulum ifofceles
FG H habens utrumque eo-
rumqui funt ad bafim ¢H-
angulorum, duplum s anguli
quieft ad F : & defcribatur
in circulo ABCDE-triangu-
lo Flc H equiangulum & trli-
angulum A C D, 1M utanguio .

_q?i%gegfn‘ qui eft ad r Zqualis fit angulus cAD; utrique
vero ipforum quiad ¢ B, fit zqualisuterque AcD cDA. &

S uterque

‘4 10.hujus,

b 1. hujus,
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cs primi.

416, tertii.

¢ 29, gertii.

s pery.
Bujus.

b x7. temii.

‘ F \ .
- quinque anguli DAC ACE B
EC?JCDB BD ainter fe funt \‘
* wquales. zquales autem an- ‘ "
guli in @qualibus circumfe- " A
: Sa— )

EvucLipls ELEMENTORUM

uterque igitur AcD CD 4, anguli cap eft duplus. fecetur
uterqug ipforum AcD cDA bifariam rrectislineisce DB:
& AB BC CD DE EA jungantur. quoniam igitur uterque:
ipforum Acb ¢pA duplus . '

cit ipfius c A D, & feti {unt

bifariam re&is lineiscE DB,

o

rentiis infitunt 4. quinque ‘
igitur circumferentiz A} BC CD DR, EA %quales funt in-
ter fe. fed =quales circumferentias ¢ zquales reCt= linez
fubtendunt. ergo & quinque refte linee AB BC CD DE
E A inter fe ®quales funt. %quilaterum igitur eft ABcDE
pentagonum. dico & ®quiangulum efle. quoniam enim cir-
cumferentid AB 2qualis cft circumferentiz DE, communis
apponatur BCD. tota igitur A B¢ D circumferentia vati cir-
cumferentiz EDCB eff zqualis, & in circumferentia qui-
dem ABcp infittit angulus A ED, in circumferentia ver
EDCB infitit BAE. ergo & BAE angulus eft zqualis an-
gulo AED. cadem ratione & unulquiique azﬁulomm ABC
BCD CDE unicuique ipforum BAE AED ®qualis, 2-
quiangulum igitur et A BCcDE pentagonum : oftepfum au-
tem eft & xjuilatcrum efle. &ﬁ:‘:indato circulo penta-

defcriptumieft. Quod-

. .4 4 I

onum quilaterum, & xquiangul
cere oportebat. o .

.

PROP. XII. PROBL.

Circa datam’ civenlm pentagonms cquilateram & .
quiangulum defcribere. e

.~Sit datus circulus. A B¢ DE. oportet circa circulum A §cpE
pentagonum zquilaterum & @quiangulum defcribere. Ino.
telligantur penragoni in circulo defcripti « angulorum. pun-.
¢ta ABCD¥, itaut circumferentiz AB BC. ¢D DE KA Jint
xquules 5 & per punéta.a B¢ pg. ducantur ¢ circulum. .con-
tingentes GH HKKL LM MG, & fumpto, circuli ABCDE.

- ¢entro F, jupgantur FB, FX FC FL FD. quoRniam igitur:

218, tertii,

rélta linca K L fontingit ‘circulum. ABCDE in punéo.c,:

-&a.centro F ad contactum qui eft ad ¢ ducta eft  FC, eris

F ¢ ad.ipfam 1. perpendicularis e, rectas igitur ¢ft uterque.

angulorum qui funt -ad ¢. eadem ratione & anguli qui ad

puincta B:D recti funt. & quoniam reCtus angulus eft Fck,
o : B quadia-
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-~ quadratum quod fit ex Fx zquale 4 eft quadratis ex Fcdqp.primi-

a4 es "

»» U~

e

MR
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cK. & ob eandem caufam quadratis ex FB BXK =qua-
le eft -ex- Fx quadratum. - 2
quadraty igitur ex Fc ck
quadratis ex FB BK zqualia
{unt, quorum quod ex Fc
ei quod ex FB eft zquale.
<rgo reliquum quod ex cx
rc%iqu‘o quod ex BK ®quale '
erit. zqualis igitur eft BK X Cc L
ipfi ck. & quoniam FB eft ®qualis rc, communis autém
FK, duz BF Fx duabus CF Fx =quales funt, & bafis 8K,
eft zqualis bafi Rc; erit angulus ¢ quidem BFk apgnlac.sprimi.
xFc zqualis, angulus vero 8k F angulo FKc. duplus /
iﬁiwr et angulus BFc anguli kxFc, & angulus BK ¢ du-
Plus ipgus FKC. eadem ratione, & angulus ¢ FD anguli
cFL eft duplus: angulus vero cLD duplus anguli cL¥.
& quoniam circumferentia 8¢ circumferentize ¢ D eft @qua-

lis, & angulus BFc angulo CFD aegualisf erit. atque eft £2. eertii.
angulus cim'dcm BFc anguli KFC duplus: angulus vero
pFc duplus ipfius L Fc 2qualis. igitur eft angulus xrc

lo cFL. 1taque duo triangula funt Fx ¢ FL c, duos an-

guw“Tos duobus angulis sequales habentia, alterum alteteri, &
unum latus uni lateri 2quale quod ipfis cummune et Fc:
ergo & reliqua latera reliquis lateribus ®qualia habebunt g, ¢ 16.primi.
& reliquum angulum reliquo angulo &qualetn. re@a igitur
linea x ¢ eft xqualisrecte c L, & angulus FKcangulo FL c.
& quoniam K¢ eft wqualis c1, erit KL ipfius xc dupla.
eadem ratione, & MK ipfius Bk dupla oftendetur. rurfus

yoniam B oitenia eft 2qualis ipfi kc: atque eft XL - qui-

m dupla K¢, HK vero ipfius BX dupla: erit 5K ipQ
KL =qualis. fimiliter & unaquzque ipfarum 6H GM ML
oftendetur zqualis utrique HX K L. zquilaterum igitur eft
GHKLM pentagonum. dico etiam zquiangulum efle. quo-
Diam enim angulus FX c eft zqualis angulo FL ¢ : & olten-
fus eft angulus Bk L duplus iphus Fx c; ipfius vero FLG
duplus XL M : erit & HKL angulus angulo KL M ®qualis.
{unili ratione oftendetur & unmiquifque iplorum KHG HG M
GML utrique HK L KL M %qualis.quinque igitur angulicHx
HKL KLM LMG MGH inter fe zquales {unt. ergo zqui-
angulum eft GHKLM pentagonum. oftenium autem eft
etism 2equilaterum effe : & defcriptum eft circa ABCDE
circalum. Quod facere aportebag, -

PROP. - |
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, . .PROP.XIIL PROBL. .

. Tndto ntagano, quod equilaterum & aquiangulum
L fie cirﬁlam deferibere. 7 ? ,

- 8it datum pentagonum equilaterum & =zquiangulum
ABCDE. oportet in ABCDE -pentagono circufum defcri-
«g. primi. bere. Secetur uterque dngulorum Bcp c¢DE bifariam «
rectis lineis cF DF; &2 punto F in quo conveniunt in-
ter fe cF DF ducantur rectz linex FB ¥ FE. Quoniam
igitur Bc eft ®qualis cp, - :
communis autem ¢ F, duz B¢
c¥, duabus D¢ CF zquales*
funt, & us.BCF eit -
qualis angulo pcF. bafis-igi-
bgprimi. tur BF bali FD eft ¢ xqualis,
& BFC triangulum aquale
triangulo pcF, & reliqui an-
guli reliquis angulis quales
quibus zqualia laters fubtenduntur ; angulus igitur c BF an-
gulo ¢cpF =qualis erit. & quoniam angulus cpE anguli
¢ DF eft duplus,& angulus quidem ¢ b E angulo aBc #qualis,
angulus vero ¢ DF angulo c B F ®qualis ; erit & cBA angu-
lus duplus anguli cBF ; ac propterea angulus ABF angulo
F BC equalis. angulus igitur A Bc bifariam fectus eft recta
linea Br. fimiliter demonftrabitur unumquemque anglo-
rum BAR AED redis lineis aF FE bifariam fetum efle.
apuncto F ad retas lineas AB BC ¢D D E E A ducintur
e 12.primi. ¢ perpendiculares FG FH FK FL FM. & quoniam angulus
HCF eft =qualis angulo kCF; eft autem & retus FuC
reto FK ¢ wequalis : erunt duo triangula FHC Fkc; duos
angulos duobus angulis squales habentia, & unum latus
uni lateri zquale, commune icilicet utrifque Fc quod uni
. zqualium angulorum fubtenditur. ergo & reliqua latera re-
416 primi. liquis lateribus zequalia 4 habebunt, arque erit perpendicula-
ris FH perpendiculari FK zqualis. fimiliter oftendetur &
upaqureque ipfarum FL FM FG zqualis utrique ¥Fu_FK.
quinque igitur re&tz line® FG FH FK FL F M inter fe -
quales funt. quare centro B intervallo autem unius ipfarum
FG FH FK FL FM, circulus defcriptus etiam per reliqua
tranfibit punta, & reftas lineas 4B BC CD DE. B4 ‘00N~
tinget;propterea-quod angyli ad 6 HKL M rei funt. fienim
non continget, fed ipfas fecet, que ab extremitate diames
tri circuli ad retos los ducitur, intra circulum’ cadet,
¢16. terii, quod abfurdum ¢ effe oftenfum eft. non’ igitur centro ¥, & -
inter-
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intervallo uno ipforum puntorum GHKLM cu'culus de-
fcriptus retas lineas AB. B¢ ¢D DE Ea fecabit. quare ipfas
contingat necefle eft. defcribatur ut cexLM. In dato igi-

tur pentagono q} od eft equilaterum, & ®quiangulum circu-~ -, |
it. . )

lus defcriptus eft. Quod tacere oportebat.

- @or, Siduo anguli- proximi figure zquilatere & aequn—

Iee bifecentur, & a punéto in quo coeunt linez angulum’

bitecantes, ducantur rectz linex ad reliquos figure angulos,
omnes anguli figura erunt bifecti. _

PROP. X1V PROBL.

" Circa datum_pentagonum gwod wquilateram &y equ-

angulum fi?, circalum defcribere.

Sit datum pentagonum =zquilaterum & 2quiangulum
ABCDE. Oportet circa pentagonum ABCDE circulum de-
{cribere. Secetur uterque iplorum BCD CcDE angulorum,
bifariam rectis lineis cF Fp : ' A
& a puncto F in quo ¢onve- )
niunt ret linez, ad puncta - ‘

E A Educantur B FAFE& B & -
unufquifque angulorum c3a
BAE AED rectis lineis BF FA
FE bifariam « fe&tus erit. &

cpE eft zqualis ; atqui eft anguli quidem Bcp dimidium
angulus Fc D, anguli vero cpE dimidium ¢pF; erit &
FcD angulus zqualis angulo Fp ¢, quare & latus c ¥ lateri

95

4 Cor. prg-
- quoniam angulus Bcp angulo D cedence.

¥ peft zquale ¢ fimiljter demonttrabitur & una queque ipfa- ; ¢, primi,

rmF3B FA FE zqualis unicuique Fc FD. quinque igitur
tefkze linee FA FB Fc FD FE inter fe quales funt. ergo
‘centro F,& intervallo unius ipfarum F A*FB-F¢ FD FE, Cir-
culus defcriptus etiam per reliqua tranfibit punéta : atque e-
rit defcriptus circa péhtagonum ABcDE quod 2quilaterum
‘eft & ®quiangulum. delcribatur, & it ABcpE.” Circa da-
tum igitur pentagonum =xquilaterurn & ®quiangulum cire
culusdefcriptus eft. Quod facere oportebat. ~ -

~ PROP. XV. PROBL."

T dato cirals bexagonum eguilaterm, & eguiaﬂg@- )

© Iem deferibere.

" Sit datus circulus ABC DEF. oportet in circulo aBCD
¥ hexagonum zquilaterum, & wquiangulum defcribere.
L oo * ) " Rucstur



aCor. g,
primi.

# 32.primi.

¢ 13.primi
d18.primi.

®16 tertii.

£29. tertii.

£37.tertii.
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Ducatur circuli 4 8C DEF diameter A b, ifumataique cep
trum circuli 65 & centro quidem D, intervallo autesn -Dé
cireylus deicribatur EGCH, junéte £6 cg ad puniia- B.F
producantur, & junganur A8 BC cD .
DE EF FA. dicohsxagonum ABCDEF
zquilaterum & #quianguluin effe, Quo-
niam enim 6 punctum centium etk aec
DEF cisculi, erit GE ipfi 6 D xqualis.
rurfus quoniam D centrum eft circuli
EGCH, erit DE ®qualis DG : fed GE
ipfi 6 D ®qualis oftenfa cft. ergo G E ipfi.
ED eft xqualis. =quilaterum igitur eft
EGD triangulut, ideoque tres ipfius an-
i EGD GDE DEG inter fe ®qualcss
funt, & funt trianguli tres anguli zqua-
les ¢ duobus re&is. angulus igitur EGD , \
duorum rectorum tertia pars cft. fimiliter oftendetur &
DG ¢ duorum rectorum tertia pars, & quoniam reéta liney
c G fuper re¢tam E B infiftens, angulos qui deinceps funt EG ¢
cc® duobus necisequales « cfficit ; erit & re quus €G3
tertia pars duorum rectorum. anguliigituriGp DG.C CGB
inter ie funt xquales. & qui ipfis ad verticem funt an:
guli £GA AGF FGE xquales 4 funt angulis EGD DG
CGB. quare fex anguli EGD DGC CGB BGA AGF FGE
inter fe %quales funt. fed xquales angull xqualibus cir;
cumferentiis infiftunt «. fcx igitur circumferentie aAB B¢
CD DE EF Fa inter fe funt aquales. wquales autem cir-
cumferentias &quales f re¢te linex fubtendunt. ergo & e
rectx linex inter {e acquales fint neceffe eft, ac propterea z-
quilaterum eft A8cDEF hexagonum. dico & i ;
lum efle. quoniam enim circumferentia AF circumferentik
E D eft 2qualis, communis apponatur circuimferentcia A Bc 1
tom igiiur FA BCD circumfcrentia wzqualis eft toticiscums
ferentiee xDCBA. & circumferentiz quidem FABCD an-
gulus FED infiftit, circumferentizz vero EDcBA infiftit
angulus AFE. angulus igitur A FE angulo DEF eft ¢ 2qua-
lis. fimilicer oftendentur & refiqui anguli hexagoni ABCD
EF, figillatim squales utrique iplorum AFE FED. ergo -
quiangulum eft aBcDEF hexagonum. ofténfum autem eft
& zquilaterum ¢fle: & defcriprumeft circulo ABcDEF.
In dato igirur cireulo hexagonun: sequilaterum, & zquian-
gulum deicriprum eft. Quod facere oportebat. :

Ex hoc manifeftum eft hexagoni latus, ei que eft ex
centro circuli zquale efle. & fi per puncta ABCDEF conr
tingentes circulum ducamus, circa circulum defcribetur

' hexa-
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) Liser IV.
hexgonmm wquilsterum & mquiangulum,

que In pentagono dicts funt : & preeterea fmilicer in-daro

hexagono circulum infcribemus, & circumfcribemus. Quod
facere oportebat. -

PROP. XVI. PROBL. °

Tn dato circulo quindecagonum cquilaterum & equi-
angulum defcridere. ' :

Sit datus circulus ABcD. oportet in ABcD citculo quin-
decagonum zquilaterum & ®quiangulum defcribere. Sit
Ac latus n«h@uliquidm.&ﬂ‘m:lateri i ipfo circulo ABcD
defcripti, pentagoni vero zquilateri latus A B. quarum igi-
tur partium eft-a BCDF circu= A
lus quindecim, earum circum- ZA\
ferentia quidem a B, ter- / 7 .
tia exiftens circuli, erit quin- B F
que ; circumferentia vero A B, E
quz quinta cft circuli, ent
€rium. ergo reliqua B¢ ft _
8 pundt ! S iooming farum o e fe
in 0 E. quare utraque BE EC circumferentia-
rum, quintadecima pars eﬁlgtcn circuli. i igitur jungen-
WS BE ET, quales ipfis in continuum re@es liness in cir-
culo ApcD aptemus, in ipfo quindecagonum zquilate-
rutr,n & =quiangulum defcriptum erit.  Quod facere opor-
sebat. ' o -

Similiter autem iis quee difta fust in pentagond, fi per
dirculi divifiones,contingentes circulum du%:mn;?,cim iprﬁm
defcribetur quindecagonum squilaterum & sequiangulum.

eirculum inferi

& infuper dato quindecagono zquilatero & squiangulo

¢ EUCLIDIS

4
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EUCLIDIS
LIBER QUINTUS.-

DIFFINITIONES.:
I

) Ars eft magnitudo magnuudxms? minor mapnx,
quando minor majorem metitur. =

oo e

Multiplex eft ma;or minoris , quando majorem minog
metitur. : . ) , .
IIL ‘

Pm rtio feu ratio eft duarum magmtudmcm epfdem o
nens, pfoecundum quantitatem, mutua quaeda.m habitudo. g

B AA P ™
rtionem habere inter fe m xtudmcs dxcuntur, quz
{e invicem fuperare

In eadem pmporuonc magmtudm effe dxcunmr, prhﬁa
ad fecundam & tertia ad quartam, quando primz & tertiz
eque multiplices, fecunde & quartz zque multiplices,
juxed quamvis multiplicationem, ‘utfadue utramque, vel unk
fuperant, vel und’ aeqtm}a funt; -vel- Mdu&dmt, inter fe
comparat®. Lyt

 Magnirudines quz: candem mpomm hubent, pro-

portionales vocentur.< ’zieg
VIL




- ‘ iLiser V.'_
C = e «e--myﬁua-mw e
“Quando autem ‘2que muliplicium; mmtiptexquidcm pn-

me {yperaverit multiplicem fecundze, multiplex vero tertiz
non raYcrg‘ multxphoem quart, tunk prima-ad fecun-
darq»majo;érm propomonem habere dmrut quim tertia
“ad qeertamsl VL .
VIIL ‘
ﬁn&lﬁgxa e& epropommam fimilitudo.
ST IXS
Analogxzvero in mbus terminis ad minimum confiftit.

(erg: ltres magmtudmes pr rtionales funt, prima ad

tertiam duplicetam mpomonem uAm

- habet adfeamdam.P qus 3
X1

. Quando autem quatuor magnitudines funt omonalgs,
p& ad quartarh triplicatam habere pmpogxrggcm dicethir

¢jus quam habet ad fecuridam, & femper dcmccps una am-
plms,q quoad analogia proceﬂ'ent ’

—~

Homologx, vel ﬁmlhs rationis magmtudmes, dicuntur

‘antecedentes qmdem antecedennbus, confequentes vero

o XL ,
Alterna feu permutata ratio eft fumptio anuecedenns ad
an;ecedentem & oonfequemlsadconfequenwn
' Lo XIV.
Inverfa ratio eft fumpuo confequentxs u¢ antecedenus,
8 antecedentem, ut ad coniéquentem

SLVY A XV

£ Compof tio rationis eft fumptio antecedentis un} cum
conihquen:e, tanquam ynius,ad ipfam confequentem. L

XVIL

~ - Divifio retionis eft -fumptio exceflis quo. antecedens fu-

rat con{cquentem ad af ¢onft uentem. '
e, G KVIL
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funt 2que multiplices, 8 ipfie inter fe funt 2quales.

EucLibis ELEMENTORUNM

- XVIL i T
Converfio rtioftis eft furrptio antecedentis 2d excefim
Xxvuar. ' :

Ex zquo five ex zqualitate ratio eft, cum plures ragni<
tudincﬁxtiterint, 8?2112 ipfis mimero 'xquaﬁ:s, qua bine
fumantur & in eadem px:fortione, fueritque yt 10 primis
itudinibus prima ad ultimam, ita in fecundis magnitu-
dinibus prima ad ultimam : vel alfiter, eft fumptio extremas
rum per fubtrationem mediarum. N e
XIX. \ L

Ordinata proportio oft quando fuerit ut antecedens -od
confequentemn, it antecdens ad confequentetn ; ut adtem
confequens ad aliam quampiam, ita confeqizens ed: aliske
quampiam, Ry
XX. - Lo

* Perturbata vero proportio eft quando tribus exiftentibus
magnitudinibus, & elits ipfis numero equalibus, fuerit urin
primis magnitudinibus antecedens ad confequéntem, ita in

. fecundis magnitudinibus antecedens ad confequentem, ut

autem in primis magnitudinibus confequens ad aliam quam-
piam, ita in fecun?is alia quepiam ad antecedentem. -~

AXIOMATA,

. -
Eljuﬁiem five wqualium %que maltiplicds inter f& aqta-

ksfupe. - - L
Quarum cadem aque multiplex eft, vel uarum.zquales

PROPOSITIO I. THEOREMA. . .~
Si fuerint quotcungue magnitudines quotcimgue ' ma:
gnitudinum, cquclium wumers, fingule finghlarusi
wquc multiplices, quotuplex eft una magnitude uni-
us, totuplices exunt ¢ ommes omnium.
- Sint quotcunque mzgninndines 4B €, Quotcutique: nmas
gnitudinum £ F,zqualidm numero, fingul fmgularurm zequle
v : o . ' mul=
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‘miam G B eft ®qualis £, & HDipAF ; erunt

e Lppir Voo 7 101

‘enultiplices. dico quotuplex-eft a8 ipfius ¥, totuplices effe &

4B an-,‘ﬁmulaimm £F fimul. Quoniam enim A8 zque
woutltiplex eft ipfius ¥, ac ¢ b ipfus F ;quot

magmudines in AB, ®qualesiph ¥, A
tat erunt & in cn-mquaksﬁ F.dividaur 4
AR quidem in partes ipfi g zquales, quee
fint Ac gB; & cD dividatur in partes &~ 6
quales ipfi ¥, videlicet cH HD. erjt igitur

multitudo partjiym cH 8D xqualis' multi-

tudini ipfarum a6 ¢B, & quoniam AG eft E
zequalis £, & cH =qualisF; erunt & ac
<M eequeles ipfis & F. eadem ratione quo- I

G B HD =2quales ipfis E F. quor igitur funt
in.AB zequales ipfi E, tot funt-& in A8 HI =~
oD quales ipfisE F. ergo quatuplexeft A 8.

; E, -totuplices .erunt & AR ¢ D fimul | .
ipfarum E r fimul.Si igitur fuerint quotcun- p Fl
que magnitudipes quotcunque ‘magnitudi- L
num,zqualium numero,fingule fingularum sque muyleiplices,
quotuplex eft una magnitudo uniuj, totyplices erunt &
omnes omnium. Quod demonftrare oportebat. ‘ :

. . \
| 'PROP. II. THEOR. B
St prima fecande wque multiplex - fuevit ac_tertia
quarie, fucrit autem & quinta fecande mal-
tiplex ac fexta guarie ; erit elinm compo;z:m prima

cum quinta [ecunde wgue multiplex ac tertia cum
Jexta quarte. ' -

Sit prima a5 fecunde ¢ =que multiplex, ac tertia DE
uarte F. firautdn & quinta B¢, ’
ecunde ¢ ®que multiplex, ac |
fexta & B quartx F.dico & compo- .
fitam primam cum quina fcil. A6 ¢ el
fecundz ¢ =que multiplicemefle, =~ |
ac tertiant cum féxta fc. DH quar-
t= r.Quoniam enim s ®que mul- o l N
tiplexeftc, acDE ipfiusF; quot ¢ g u
magninidines funt'in 4B ®quales ’ , :
c, tot etunt & in DE ®quales F. eadem ratione & quot
funt in 56 zquales ¢, tot & in EH erunt zquales ¥. quot:
igitur funt ip tota AG =quales ¢, tot erunt &in tot2 DH
®quales F. ergo g.uo't‘uplcx_cfa ;G ipfius ¢, totupléx et &
el - T ‘ DH

‘D .-
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# 3. hujus.

A ¢
§ 0% Y %

s s w1 8
Eucripis ELEMENTORUM
(pu ipfius 7. & compofitaigitur ptima ¥un quinta A ¢ fe-
'cundx c wque multiplex erit, ac tertia cum fexta DH
‘quartz F : quare £prim kcuﬂdt-x_aqmw;puhphx&&;:lr,
' ac tertia quartz, fueritautem & quink focuade @que. toul-
tiplex, ac fexta ; -erit compofits quoque prima, tum
uint2 sque multiplex fecundze, 3¢ tertiz, cum fexea Quarez.
zlu_od oportebat demonftrare. oo
\ o R . -
' PROP. IIl. THEOR.. ., . . .
St prima [ecunde cque multiplex faerit  ac kritw
uarie ; fumantur autem cquc multiplices promia
%- tertic ; erit @, ex oqual, [amptarum uiragie
striufgue eguc multipleX, altera quidem Jecunds,
*ltem'ucro quarte. o
Sit prima A fecynde B 2que multiplex ac tertia ¢ quarte
D :f&? fumantur if{am A ¢ zque multiplices E¥ G H. dico
EF z?ue multiplicem P B
effe ipfius B,acc H ipfi- " m
us p. Quoniam emm ’
EF ®que multiplex et -~ 1 © " 4 ]
ipfius a,ac GH 1pfius G; : -
quot magnitudines fune " DR AT
in EF zquales A, tot - g - AL'[fr
cmx?ithinGquuals l Y S
c. -dividatur EF qui- 1 : o
dem in magnitudines - l l "
ipiia mqualesEx KP; 'y A g "¢
GH vero dividatur in R S S P SR
magnitudines eriualcs ¢, videlicet oL L. erit igimrfip(a-
Tum EK KF mu
& quoniam zque mudtiplex eft 4 ipfius B ac c ipfius - -
quﬂis autem EK ipfi 4, & 6L ipfi € ; erit EX axye mul-
tiplex ipfius B, ac G L ipfius D. eadem ratione. zque mult-
plex erit K F ipfius B,-ac L H ip§us D. quoniam igirur primsa
EK fecundz B ®que multiplex eft, ac tertia 6L quatte:p;
eflt autem & quintakx F fécurdz B aeque multiplex ac fexta
LH quart® D: erit & compofita prima ¢cum quinta € F, fe-
curidz B =que multiplex 4, ac tertia cum fexta GH, quarte
D. Si igitur prima {écundz 2que fuerit multiplex ac. tertia
quarte, fumantur autem primae 8¢ ‘tertiz 2que multiplices :
erit &, ex zquali, famptarum wraque utriufque seque multi-
'E}f“’ altera quidem ﬁca,ndz,"’altera vero quart®. ~Quod
oftendiffe oportuit. fr - o
T ' PROP.

I -

titudo xqinalis multitudinl iphramce Ly -




- tiplex erit ipfius B, atque N ipfius
ip q

" ¢ ad p. fumpt® autem funt ipfa-

-sum £ g eque multiplices ;M N}

Liser V.
RS SR SR SR I N

-+ PROR. LV.-THEQR.. .. . -

{

Juxta quanis multiplicationem; eandem proportio-

22emm babebunt, inter fe comparate. S
Prima A ad fecundam B eandem proportionem habeat
-A ¢ utcunque ‘=que multipli--
€es E F; ipfajum véros p-alie
uteunque xqué muitiplices 6 R. -
QicoK ad g ita efle-ut ¥ ad H.
Sumantur rurfus iplarum e F 2~
que multiplices k L, & ipfarum. S
& # eque multiplices v N. quo- ). ]
‘Diam jgitur £ que multiplex eft ‘
ipfius A, atque F ipfius c; fu- "}
muntur autem iparTum E F ®que
multiplices K L: erit K ®que
multiplex « ipfius a, atqueL ipfi~
us ¢. cadem ratione M @que mul-

«uam tertia ¢ ad quartam b : & fumantur ipfarum quidem

Q;...__..._._ —

[

D. & quoniam eft ut aad B ifa

an N |
o
. z 4

—

rum A ¢ 2que multiplices- X L ;
&iipfarum B p ali% utcunque -
que multiplices M.N : fi sk fu-
t M, fuperabit & L ipfam'~;
-8 fi-aequalis equalis ;-&fiminor . 1
minor. funtque K & quidem ipfa-" '} -

.——-—-—-.—-—'ﬂ'

verodpfarum ¢ H aliz'utcunque |
- 2que multiplices. ut igitur gad | -
sG ita ¢ erit F-2d B quare fi pri- -
. ma.ad- fecundan eandeny habeat. ™ ,
:proportionemy quam. tertiz'ad T 0 -

-quaram ;- &: mujiplices prima dc tertie ad 2que

il e aC &
wmultiplices {ecum-aceqwxée}juﬁa quamvis multiplicatro~

< mem, eandem proportionem habebunt, inter fé comparatie: "

. Luod demonflrare oporgebat.. . 0 .
.. Queniam. igitur, vm nftratum eft fi & fuperat M, & L

-dpfam N fuperare; & ﬁ‘éﬂ“gsé #qualen effe, & fi minor,
) - 47 L. . minorem:
Ay - T

Al
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s ad fundo o Bbend rprtionem
" Gdain tevtia ad qanrtam:. @y aque multsplices prime
. ¥ 2ertig ad egde minltiplces fecomde & quarte,

- 4 3.hojus;

b 5.Diffin.
hujus,

¢ 5. Diffin;
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5. p.fin.

« 1. hujus.

be.Axiom,
hujus.

EucrLiptg BLEMENTORUM

minorem : conftat etiam ﬁ M fupErgt x, &N {:umgjpf&“‘,_
L3 & fi zquaiv, qualeit offe; & fi minor, minorcin ;4
proptereaut G ad E eiu'cﬂ‘é‘nady.v S Sty

\ e S o)
Cor. Ex hoc manifeltum-c G quatnor mageitudites fme
propartionales,, & inverfe prqponxmnlug(lé - ; ‘{: i o
PROP V. T‘HE‘ORﬁ i ":v

St magnitudo magnitudinis wque wultiplex fit atqse
abluta ablate, (y rekgna relique oqme makipiox

eril ac tota 1otus.

Magnitudo A B magnitudinis ¢ D =que multiplex fit at’
que a%ﬁam A Eablatz cF. dico & reliquam £3 relique F
zque multiplicem efle atque totam 4B g -
totius ¢ » ; Quotuplex enim eft A E ipfius -

CF, totuplex fiat & E B ipfius ¢G. & quo-
niam AE que multiplex eft ¢F atque £ 8 ,
ipus c ¢ ; erit « A E =que multiplex ¢F,

zC A B ipfius G F 5 ponitur autem mul-- E

w

o

e :
tiplex AE ipfius ¢F, ac AB ipfius €D. }: L
®que multipicx igitur eft A b, ytrinfGue G § E
CD 3 ac'propterea G F ipfi coelt #aqua- l L
lis. communis aufératur Ck. reliqua igi- n.‘ o

Oy 0 Bty g eten gt

tur ¢ zqualis el rdiqus pF. itaque” A4 D 7
cuoniam A § =que multiplex e ¢ F; ac 5.8 ipfius c G,eftque
c G 2quelis DF; erit.a E xque multiplex, ¢F,ac E R ipfius F .
zque multiplex-autem poniwr A 5. ipfius CF, ac A B ipfius
cD..ergo e B elt mque mulliplex BD, ac AR ipiuscD. &
reliqua igitur £ B relique F D zque muldplcxeg,. angue. tor
A B totiuscp. Quare fi magnitudo magpitudinis. zeque mul-

tiplex fit arque 2 ablace, & reliqua reliqua 2que erit
multiplex, ac tota totius. Quod opuorts dkn?g:&mq '

PROP. ¥ THEOR. .

8i due magnitudines duarums wagpitudinum <oput
multiplices fint, & ablata-guardam fint. earandesns '
wane mulsiplices, ‘orumt & religuar vel eifdem -

- guales, velipfirans oque mwltiplices. . 0.

DU% magnitudines AB ¢D dirrum magnitud gnin mumsv p
ssque multiplices fint, & ablatz 4 6 ¢ # éarundem finrasque;
poultiplices. dico & reliquay ¢ p: D vel gipﬁe,;n;rmaags &

2




i Bn S L R S

- 2

bR BN

\

& el iplarum eque nltiplices. Sif coim P

AL

oqualis £. dico & 1D iph F gffe =~ |

qualem. ponatur ipfi F wqualis ¢K. &

quaniem A ¢ aque mulriplexef Lag 1 -
cis ipfusF; eftgue G Bquidon ®gua- .

Hs E; cx vero zqualis F: erit AB
=xque multiplex 4 E, a¢ X H. ipfus ¥,
ue autem mu‘l;i‘plcxponimr AB i-
3@&, ac CD iplius F. efgOK B &~
que. multipler: eft ¥, 2c e b iplius
quoniam igitur utraque iparum KH
CD eft 2que multiplex F, erit k1 =-
qualis cp. communis auferatur cH..

. cng.mlngaa K¢ relique HD eft 2w
qualis. fed xc eft ;iltnlkp. &up -

igimr iph r eft equalis ; ideoque ¢ B
ipfiz, & Hp iph F =qualis erit. fi-
militer demonftrabimus fi ¢B multi-
plex fuerit ipfius 5, & H D iphus F--
seque inultiplicem effe. Siigitur due
reagnitudines. duasum: magnyudipum

geque multiplices fint, & gblate quze- . - N

dam fint earundem ®que mulgiplices,

erunt & relique, vel eifdem aqual;s‘f L

vel ipfarum aque multiplices. - Qug

demontftrare opprtebat. - .

v - PROP.'VILL THE

/Eg'aé/e,;r ad -eandes candems MNW m’“”‘l

wm@m:a_d wzmle.r. :

C

b '}

K

- 10§

P
um. G 8
P T T

selN .

T

E

.n-- X

F
F

. o vhojus.

3

'S‘ipt:' uales magnitudines B, alia autew quaeyis mag ..; )

tudoc. dico utramque ipiacuns & 8
ad c candem proportionem habere :

dem habere proportionem. Sunmn-

tur sdpfarym: A B eque mulnplices | -

D E, & ipfius ¢ 2lia. urcungue mbade

tiplex ¥. quoniam igitur zquemul. . D A

»

tiplex elt b ipfius a, ac E ipfus B, .. ..\

que A ipfi B equalis; ent & b’

zqualis£; alia autem utcunque eft !
F. ergofi. t fiperat ¥, & E ipfam. |

f
& c ad utramque a B fimiliter epm .-

F ﬁ:pérﬂbitﬁ ; & zequalis, %qualis;

& fiminor, miner & ot 5 g guis - E - -

¥

OB
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ey Diffin,

4
& 1.hujus.

" pfius D, fiat prima

Euc_:.xni%t ELEMENTORUM
dem ipfaram »* 3) 2que multiplices: ¥. ver alia

. »tr-'m} ug:
muldiplex ipfius.c. erit igimir sut Aad ¢, ita 84d°¢, digg
infuper ¢ ad utramque- ipiatum A B eandem habere “pro-
s o o, B goar ¥ apers o sphn rontis e
3pli E 2q igitur F fuperat o, ipfam quoquie_g fu-
perabit ; & ﬁwqu’nhs,ﬁu is ; &ﬁ‘uﬁno;,;minox‘;gtqzug
eft g quidem ipfius ¢ iplex ; p E yerg aliz utéyngin
xque multiplices ipfarum A B. ergo «ut ¢ ad 4, im erit'c ad
5. fEquales igiturad eandem, eandem - habent proportio:
nem, & eadem ad zquales. Quod oftendere, oportebar.. _ -,

' PROP. VIIL THEOR. '~ °"
Inaequalinm magnitudinum major ad eandem majorem
. babet proportionem, quam wminar:. & eadent ad mt:
" norems, maforem. proportioncm babes, guams &d 1ga:
L _jorem. : o e RGNS
Sint inequales mégnitudinés AB c,’s‘c it'asw, xﬁqj&}, ﬁf
alia vero utcunque p. dico AB ad D majorem habere “pro-

portionem quam ¢ ad p. & pad ¢ maprem habere pro-
rtionem quam ad A B. 'Quoniam 4B nmjor eft quam ¢,

sy ed

poratur ipli ¢ =qualis* s, hoe -~ - Foiooee e wad
et s Bexoedatc-per AR, itaque © > gLy
AE aliquoties multiplicaty ma- = - { T
jor erit quam p. multiplicetur® " = o Lo Ry
AE quoac? fat major quam D,. . i LA s
fitque ipfius mulriplex soigi‘anz AN D R R
major. quotuplex autem eft kG . | . ‘!‘. D
ipfus A E, totuplex fiat ¢ i ipfius B T I
EB, &K ipfius c. fumatur etiam X H [ B C: - -

gﬁus D dupla quidem- L triplap, ;
fic deincc‘ys una amplius, quo~. .} ..
ad e quz fumitur mult‘il;rex i- ) e
?uz it major . oo
quam K ; fit illa N. fitque mmul- N
tiplex ipfius D proxime minor. RV
quam N. quoniam itaque N pri- I ; f -
ma multiplex eft ipfius o que ' ' Yo Theote
major et quam k;erit M nonma- . ¥ M - FooL B
jor quam &, hoceft x non erit’ minor quam ‘m: & <

- eque multiplex fit F G ipfius AE ac GH ipfius EB, erit FG

2que multiplex A€ ac rH ipfius A B4, ®que autem multi-
plex eft FG ipfius AE ack ipfiusc, ergo FH zque multi-
plexeft a8, ac x ipfius ¢ ; hoc eft FH k ipfarum A B 8‘5 c
' un{
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ergo A a.:fﬁ B neceflario eft zqualis. qua

: RO ISR N N oo - 307
funt #que moultiplices. ‘risrfus quoniam © i 22que mujti

cﬁit:%t?g;q ac}:ﬂ:_{i us ¢y eftque-E B mquali?qq eni:&ﬂl:; L
iplix zqualiss. fed x nod minor eft quam ¥t non igitur g § bAXiem:
mingr erit quam u, fed-éft FG major quam: D, ergo tots e
FH major eritquam M & Dy fed M & D funt aqualed

ipfi N quia M eft multiplex ipfius » ipfi N proxime minor,
guare FH major erit quam N, unde cum FH fupérat N, K

vero ipfam N ‘non fuperat, & funt FH & K 2que miultiplices
ipfirim a5 & c, & eft N ipfius b alia multiplex ergo« aB37: Ditlia,
ad p majorem rationém habebit quarfc sd D.- Dico prate- B -
rea & pad c majorem_ habere proportionem, quam o ad -
A B. iifdem enim conftruétis fimiliter oftendemus N fuperare
K,-ipfam. vero FHnon fuperare, atque eft N multiplex l)iﬁ;s
D, & FH K aliz utcunque iplarum A B ¢ @que multiplices.
ergo pad ¢ majorem proportionem habet ¢, quam b ad =.
Inzzquatium igitur magnitudinum major ad eandem majorem
habet proportionem, quam minor, & eadem ad minorem
majorem proportionem habet, quam ad majorem. Quod
oftendere oportebat. ' :

.. 'PROP.IX. THEOR ﬁ
U ad eandem, eandem proportiomem habent, iter fé

afyuale.r Junt : & ad 94}:; %em, candems babet pro-
portionem, iple inter Je funt £quales.

Habeat enim upraque ipfarum A 8ad ¢ eandem propo:
nem. dico A ipliB zqualem "effie. nam fi non' effet 2qualis,
non haberet « utraque ipfarum A B4d éan- :
dem eandem proportionem. habet autem. -
®qualis igitur eft'A ipfi's. Habeat rarfus ¢ A
ad u ue iplarum A Beandem propor- |
tionem. dico A 2qualem cffe ipfrpn. nifi - -
enim ita fit, non 4 habebit c ad utramque . [
A B eandem proportionem. habet autem.

48. hujus.

igitur ad eandem, eandem proportionem | B
habent, 2quales inter fe {um? : & ad quas :
¢ eandem habet proportionem, ipfe =
inger {c funt zquales. Quod demonftrare oportebat, - _

D T SN
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PROP.
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& . hojus.

8. huj us,

EvcLIipis ELEMENTORUM
_ PROR, X, THEOR., -~ -=-r .
Ad candern, proportionem badentium qae majorein pri-
portionem babet, illa mafor eft; ad quam vero e
dem majotens. babet proportioncs, illa miinor off. -

Habeat énim A ad ¢ majorem proportionem, quany s ad
¢. dico a quam B majorem efle. fi enim non eft major; v
2quahs eft, velminor. aqualis autem non eft A ipfi 3, utn-
que enim ipfaram A Wad ¢ eandem habe- - .
ret » proportionem, atqui candem non t S
habet. non igitur Aipfi Eeft zqualis. fed L - -
neque minor eft A quams; haberstbenim |
Aad ¢ minorem proportioncm, quame. B SR
atqui non habet minorem, noa igitur A ¢ e
minozr eft, quam B. oftenfum autem et <
neque cffe xqualem. ergo A quam Bma- ‘
jor erit. habeat rurfus cad B majorem B
proportionem quam ¢ ad A. dico B mi- . i
norem effe quam A. fi enim non eft mi- .
nor, vel =qualis eft, vel major. zqualis utique non'eft
ipfi A ; eteninr ¢ ad utramque ipfarum A B eandem propor-
tiogem's haberer.. non habet aurers. erga A ipfi Bnog ¢
aqualis. fed neque ‘major eft B quam a; haberet enimc.
ad B minorem # proportionem quim ad A. 3tqui non babet.,
non igitur B quam 4’ eft major. offenfum autern eft neque
zqualem effe. ergo B minor erit quam a. Ad eandem igiur
groportionem habentium quz majorem pr jonem b

et, illa major eft ; & ad quam eadem majorem hsbet pro-

&;:od oportebat demonftere. -

‘. PROP. XI. THEOR.
Quee cidem caodem [unt propertiones, & inter ft ce;
aem funt. . . e

Sint enim ut A ad5 i c adp: ut autem ¢ od p N’
ad . dicout A ad B, ita ofFE ad'?.'hmmurmim}?fﬁ"

portionem, illa minor eff.

A — € . B« e
- " L I ’ )

B n F -

L s M ‘ ' N e

rmy quidem A C E que multiplicesc B x; ipfarum very,
B D palie urcunque zque multiplicest M N. ’Qg_odiﬁm’-'ﬁw
. A o R - ,‘xlu R
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S eeR W s
rur eft ut a ad B, dwcad B, &' fumhptas int ipfaram a ¢

. <eque.multiplices ¢ H, & iprum B D alix wcungue

multiplices . M 4; §i G fuperat L, 8 H ipfam ad fuperabit ; & « 5, Diffn,
{i‘aqualis, 2qualis ; & fi minor, minor. rurfus quoniam eft hujus.
utcald'p; itd £ ad 7, & fumpre {unt ipfarim c r 2que
mpltiplices H K, ipfarum vero » Faliz utcunque 2que mul-
tdplices e N3 f1aH fuperat M, & K ipfam N fuperabit ; & §-
sequalis, 2qualis ; & Ii minor, minor. fed fi i fuperar M, &

G upet'a’bif L; & fi zqualis, zqualis ; & fi minor minor ;
quare fic fuperat L, &'« ip(?;m. N fupersbit; & fi wqualis,
sequalis ; &.{i minor, minor. & funt ¢ X quidem iplarym o
A E xquemultiplices; L N vero ipfarum 8 F alix utcungque

zeque multiplices. ergo 4 ut A ad B, itaerit £ ad r. Quz igi-
tureidem exdem funt proportiones, & inter.fe eedem firpt.

Quotl oftendifie opertuit. . o

- PROP. XII. THEOR.
Si quotcungue magnitudines proportiomales fuerint 5 at
. una antecedentium ad unams comfequentium, ita e- -
| erunt antecedentes ommes ad omues confequentes,

Sine-quormque - magnirudimes proportionales a4 8 ¢ D
£ F, &uta ,ad%, flaficcad o, & £ad F. dicout aAad B,

imeleack ag,s’pf.‘ﬁ_unanw enim ipfarum A C E 2~

. G\ N H K . .
At Cm—— B
Blamas ¢ D C Fce
L M . N

que multiplices 6 1 K, & ipfareta 2 o ¢ aliz utcangue |
wq‘u'ch‘mlpllicest M N Quoniam fgitur ut a ad 3, ita et

¢cadp, kadF, &1t funt ipfarumh quidem A ¢ £ eque
multiplicesc # n,%gjm vero 3 D Falie wtounque seque
soultplices L # N fivc Kiperat s, 8¢ 1 iphm Xt3 & y Difins
& x ipfam N ; & fi qualis, squalis ; & 1i minek, Minor, pujus
g‘me' fic kpmn., fuperabumt 8 ¢ m K iplas L M N;

fi zequalis, cequales ; & 1 minor, MMOSS. (URKNE G, &
fqua_x iplrum a, & A.Acd::ncquemukiplm, quog:amﬁ

erit quotcunque | ftudines quotatmque axagnitudinum,
sequalium humero, fingule fngelaram eque Mulcplices ; '
quotaplex eft um magnitudo unius, sotuplices ¢ orask & ;. hujus,
ommnes omnium. eadem ratione & L, & L M N iparem B,
& 8 D F funt kque mmltiplices. el igitur sutaad 3, ita

: : ACEk
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" EvucLipts ELEMENTORUM.
A C E ad B D #.-Quare fi quotcunque magnitudes propot- |
tionales fuerint, ut una antecedentium ad unam conl;'eqt!:gx-
tium, ite erunt antecedentes onancs ad omnes-gonfequentes.
‘ PROP. XIIL THEOR. . "%
Si prima ad fecundam camdems habeat proportionm
gquam tertia ad qasrtam., tertia autem ad querimn
majorem proportisnem babeat quam -quivita ad fcx
tam : & prima ad [ecundam maforem babebit pro
portionems quam quimta ad fextam.
Prims enim a ad fecundam B eandem proportionem;ln;

y

LA
AV

“ beat quam tertia ¢ ad quaramp, tertia autem ¢ ad fuarcal

D mzjotem habeat proportionem quam quints E ad fexnap

" F. dico & primtam A ad fecundam B majorem proportioncn

& 9. Diffin,
b

ajus.

§ 5. Diffin.
bujus.

Tty

M _C H ISR AT ¢
A Cc N O e TR
B o D e | — i 'A PS)
N x — e

habere, quam quintam £ ad fextam r. Quoniam enim¢-#
D majorem proportionem haber quam E ad F, furit quaedsh
ipfarum c E zq;:emultipliws, & ipfarum b F alize uteun-
que ®que multiplices : & multiplex » quidem c fuperat mul-
tiplicem p ; multiplex vero E non fu multiplicem F.
fumantur, & fint iparum ¢ £ eque multiplices o _#, & ipf¥-
rum p F aliz utcunque ®que multiplices K L, ita ut G qui-

dem fuperet K: H vero i L non fuperet : & quow-
plex eft ¢ i ¢, totuplex fit & M i A ; quotuplex
autem K i D, totuplex fit & N iphius ‘8. & quoniih
eft uta ad B ita ¢ ad D, & fumptz iparum A ¢'®
que multiplices M ¢, & ipfarum B D aliz utcunque @quie
multiplices N k: fi éM fuperat N, & ¢ ipfam K {uperabi€;
& fi ®qualis, 2qualis ; & fiminor, minor. fed ¢ fuperat¥.
ergo & M “ipfam N fuperabit. H vero non fuperat L. n‘unﬁ
M H ipfarum A F @que mulciplices, 6 N L iplarum 8 ¥ 413
utcunque zque multiplices. ergo A ad ‘B majorem -

tionem it « quam E ad F. Si igitur pritha ad fecunr-
dam eandem habeat proportionem quam tertia ad qaartiny;

- tertia vero ad quartam majorem proportionem_hab‘e'aéigum

quinta ad fextam : & prima #d {ecundam ‘majerens:
proportionem” quam Yuinti ad fextam. - Quod ofendeie
portebat. ' . @ PROP.
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LA T PROPEXTIV. THEORS S
87 primacad. fecundam condam - babeat . proportionents
quam tertia ad quartam. proma autews. major fib
quam teviia, & fecanda quam quarta major erit; (&
. JE equalis, equalis ;& fi minor, mior,
# " Priina enim A 'ad fecundam B edndem proportionem. ha-
) Deat quam teftia ¢ ad quartam D : major qutem fit A quim
¢ € dico & rquam p.majorem effe. Quoniam enim A major.
¢ eft quamc, &alia eft utcunque magni- .
tudo B, habebit« Aad B mgjorem pro- |+ - ftes.
portionem quimc ad 8; fedut A ad 8 - 4dhew
s it®c ad D, ergo & c ad p majorem ha- S
 bebits proportionem quim ¢ ad B. ad | l b iabuies:
\ . - . thigbejos
i ‘ vero: eadem majorem proportion _}, | | .
3 e habet; illa minor ¢ eft. quarep |} | | ]  etwboos
" eft minor quims, ac proptereasquam | .| 1} .
~ D major erit. fimiliter demonftrabimus & - ‘ - :

A}

B B O IR

Tua - ¥EOTD

RV Y

fi azqualis fitiplic, & B.ipfinelle =-
qualem; &.ﬁ:pg; minor guramc, &2
quim D minorem &ffe. Si igitur prima ad fecundam eandem
habeat rtionei quam-tertia ad quartam ; prima autem
dmajor fir quim, tertia, & fecunda quam quarta major erit ;
& B,zqualis, zqualis ; & £ minor, minor. Quod demon-
Mraye oportebat. .0 ‘

C . "PROP/XV. PROBL.

A-BF C D

- .

Parses inter fe.comparatee eandem babens. propartionens

“, guam babent earum xque multipfices.

v, Sitenim A B ﬂue multiplex ¢, ac D E ipfius F. dico ut ¢
o F,ita effe ABad D E, Quoniam =~ , .

.enim zque multiplex eft A 3ipfi- _
M9:C, 9C DE ipfius F; quotma- B
.ghitudipes .{unt -in. AB_ 2quales '
ph ¢ tatidem ‘erunt & in DE G § . o
gquales F. dividgtur apinme- .} - K|

AG GH HB; & DE divida- . g '

.mr in; magnitudines equales 7, | | L '
.videlicet in DR KL LE; erit lf;x- ,, ; 1
ur ipiam AG GH HB mult-. 1 1 ‘
Audogequalis multimudini px xL , (8 C B F
& quUOniam iqualcs funt AG GH H3, funtque DX KL

IS
Fx

L VR W ¢

- '
L
N .
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@ 7. hujus.
b 12. hajus.

4 15.hujus.

1 1. hojus.

< 14 bujus.

EvucLipY$ Et.,su-sn'roxuu

LE inter fe zquales; uta ¢ ad DX, iRscrtcuedxi,X
HB ad LE. atque erit ¥ ut una antecedentium ad ums
confequencium, #tr omoes amocedenses ad amnes conle
quentes : eft igitur ut 4 6 ad DX, is 48 ad DE. &d 49
'pﬁcdtmqmﬁ?&nxipﬁ F. ergout ¢ ad F, ita &gl
ad DE. Partes igitur inter fe compararz ezndem habent
proportionem quam habent earum xque multiplices. Qud

"PROP. XVI. THEOR.

Si guatwor magnitsdines proportionales fuerit’at,db
permntate prop?rtiomles vimt. ' ‘

Sint quatuor magnitadines ionales A B ¢ D, i

‘utaad B, itacad p. dico - proportic:
g:le#cﬁ‘e videlicet ut A 2dc, ‘mdg' ped p. Summsnnory
nim, ipi?amm qui- g ) :
denj A B ®que mul- .
tiplices £ F,ipfarum A - <
veroc palizutcun- 5 ____ D .
que-xque multipli- !
ces G H. & quonam ¥ e
Zque multiplex eft £ ipfius A, ac® ipfius B: partes ana
inter ¢ comparate eandem hsbemt « proportjonem Gush
habent earum 2que multiplices; critut Aad B itaE2d F. &
autem 4 ad B id c adD. ergo & .ut.c ad b iasEd ¥,
rurfus quoniam ¢ H funt ipfarum ¢ D @que multiplices,
partes autem eandem proportionem hebent, inter fe camps:
ratz, quam habent arum 2que multiplices ; erit 4 ut ¢ o
p ita'c:dad H. I';g gt‘cad‘n inEadr. 'ergo & ute Wr
fh ¢ ad H. qu quatuor magnitydines W ianialcs
fint, prima autem major < fit quam tertia, & fecunda quia
guam major erit; & {1 equalis, eequalis ; & fi minor, mmot
igiturnfuﬁern' G, & F iplaen H fyperabit, & fi seqalif,
‘equalis ; & i minor, minor ﬁm:zr;zrigfmn;x B 2
.nultiplices, & ¢ H ipfarum ¢ p dlie wauhque zque

iy

45 Diffin. tiplices, ergoduta ad ¢ ita enit3 ad p. " Siigimr Guamdr

magnitudines prbportionales fuerint, & perismtata. propog:
Sionales prunt, Quod oftendere OWW Seg ey

R Sy tel oy

- PROK




!

LIRS I“‘I- B'.'t‘:‘w v; v .-’ t‘!,
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PROP. XVIL, ;"H,Eex{, SRS

,S': campo/' it& suaguitudines fins WM.:, & F
o Wifs propationales erant. .. - .

Smt compofife magnitudines. ropomowbs 3 s}zcn
DF ﬁocef’cp(:xmn BE, m{'tgzvzdnr dicoeﬁzmdi’f‘
roportiomles efle, videlicet ut AE-ad ‘£5"ita ‘!
adprn fumantur enim ipfarym quxdm AR £B: cF- i‘p
aaque multiplices ‘¢'H HK LM’ ” ,
M N, ripiwum vero EB FD alix ':‘.'.. T
utcunque zque maltiplices xkx " 1” T B
NP. (%omam zque multiplexeft” "'} PR o
GH ipfius AE, aCHK ipfus £8; N
erit 4 G H jpflus AE aequcmulu i AR
plex, sc Ak ipfijss A . 2qué éu-'”‘ Sp el et
tem” multiplex eft ou iptins &£, S ° gt e
mu ipfiys c# ergo Grmgde ' p oY T o T
muliplex eft a8, 3c, LM i xuig'w",' el -4“,“’3, =
CF. rurfus quon{a.mbeque madge P l‘“‘-‘h VUl
plex eft LM ipfills - c'F, acuw - 5‘; E e 9“1;’1““
us FD) r ‘LM a4 0. I

Y i’ [N

‘upiex CF, 2C LY Flﬁus cn (eﬁzque;nult R E M

ipfins € F, Ac6 k ipus AT siqde” igitar muftipléx’ f

1ggus/\n ac LN 1 pfius CD. qUARRGK L'N' 1pfalr>u1mAB gg’

2que mu tiplices | crunt rius quo iam @que mulriplex eft

HK ‘ipfius EB, a¢ M¥ ipfius FD autem & k x ipfius £8

=4ue oultiplex, acw,r ipfi usF 3. ‘& compofita 1Y ipfus.

£ B =que multiplex et 4, ac M P, 1pﬁqs FD. qua.rgqm;ﬁu. hujus.

utan3d BE, ifta CD 2d BF & fumpte fint 1p.arum qui-

dém a8 CD wque Multiplices cx'L 1w, xp@mm vEro £8

Fp aliz wrcungie’ ®que muitiplices mx’ mp : ¥ ¢K fut} ;. Difia.

peratix, & LN Yiperabit WP} 8¢ f sequilis, aaqu}h&* &ﬁhwus -

mmor, minot. fiy ightur G'K “try, mmunique '

sblata u K, &cﬂ ?r am % fupersdbre. fed fi° e {upciratnt"

&L fuperit wp! Tijne foperat't N Ipham M P : cOmmES

fique M N ablzm,&r.mfnyerabh'srr re fi 6'H fuf ol v

KX, & Ly iphm NP fu ‘fimiliter demonfttabinsus <" '

&fon it 2qualis & ;- 1?& 4w el dqualem 3 8l

wingr, minorem, Rmtauuem cﬁ LM iplrama g cf%ﬂt‘ ,

multiplices, & ipfrum £8 ¥ shix utcunque zque mud-' ¢4 e

tiplices xx N(;ce:gwut AR adﬁ:e ita- eric c;ladr;x: dSr
magmtudmes t’ Proportio; i}

12’2 proportisndles’ erunt. - “Quod Eanonﬁn Pj.

Ce H PROP.

’
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" PROP. XVTIL THEOR." -

S dvvife magnitudines fint. propormmle.f, éwam;wt
Sfite poportzona/e.r erunt. o
-Sint divifee [; pomonalcs .u-: EB cx‘ Fng
horellut 4 & adis,. ita CF ad Fp. dlcoetw..:ncompoftasv
proportionales effe, videlicet ut A B ad B E, Al R
i2¢eflé cD ad DF. Sienimnon eft ut ap

ad BE, ita cp ad DF; erit ut a3 ad BE,

ita ¢ b velad minorém quamF b, velad ma-

jorem." fit primo «d minorem, nempe ad

. DG. :& quoniam eft ut A8 2d BE, i2 Cp

ad DG,, compofitz magnitudines {unt pro-.-

: ;portionales; ergo & divife . proportionales .

a17.hoju. erunt . eft’ igitur ut AE ad EB, ia cG ad
GD. ponitur autem ut AE adEB, itacFad ° 'y

¢1r.bujus. ¥ p. quare& tutcg ad 6hy, 2 CF adF D,
at. ¢i6" pritna major . eft quam tertia GF. prgo "8 Tecunda,
¢ 14 bujus. DG QuUam! quart2 DF major < erit. fed & minor, uoaﬁén)-
non poteft. non 1glmr utAn ad BE, iacp ad pe. I
milisér oftendemus neq erem m DF, o
m;gqur DF fit, neceﬂé It . rhagnitadic -
¢ proportlonales, &com te pro;!omopal&s crunt.(
Quod oportebat demonftege. . . . L o

T PROB. mx, THEDR o
S: fueriz-uz tita ad: tamm, ita abluea ail ablaxm éﬂ
+: relipua ad relzyudfm mt ut fota ad tivam. 7 0E

Sitcmm ut tota A ad. totamco, m ablusg QE ad_ abh,.
tami CF, dico & reliquam .k & ad reli uam.' LA T e
FDdtacﬂ‘c ut tota 4 B. ad .totam € b., g sl
o 16.h0jus. iiam it eft ut totz AB 2l totam eDy.ita, -

A% 2d c®. & permutando erit S ub 4B &dy - -} -
AE, ia cD ad cF. quoniam . comﬁcau P N
miagnitudines funr. proportionales, 8¢ divifie - . - {.x.
b 7. hujus. proportionales erunt 4, ut igitur. B5.ad E Ay - =
i pF ad Fc: rurfu{que permuteado ut 4, ¢+ }o ook
RE.2d DF, ita £4 ad Fc. fed W EAALGF - s 4 .
¢ 11. hujus, 2’ poﬁtae& AB ad ¢D. & reliqua « 1tur B
EB ¢ritad reliquam P, ut tora AB ;i
;nm CD& %ge ﬁa‘fluentuttotaadtotam, m ablm ad ab-
atam ; 1qua uam erit ut tosa ad otam. Quod
demonfirare (aportv:batrellq
SOy . Gor.

s

j
o
-

[ IPUR
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cor. Siq magmtudmes -proportjonales ﬁnt, per
oonvcrﬁonem ratidnis proportidhales ennt: -Sit enim ut as

115"

) adca By it2 €D ad: 1nF; ent -permuando. ap ad:omy itk BE

ad DF. quare cum eft tota ABad m Dy ugablar B
ad ablatam DF, erit & reliqua AE ad relignam CF, ut tota

: aB-ad totam ¢ D. quare rurfus. permutando & ilvértedo |
i enlt 0t:AB ad ‘At i cnnd CF) qubd‘eﬂ: percohverﬁo- :

, aem rationis.

PROP \"( THEOK

- Loesr e

| 87 /' nt lres 7rzf‘guzfua’me.r, & alie jpfis mmero; afqad.

L s, qua bing [umantur in cadem’ proportiones .cx

wqua/: autewns. prims. mayper, fit, qusim tertia, quars

a quam [extamafor etif ; ¢y f 4‘714411&; 4734411:
é‘fmmor’ mml . "-r '-Z'JA,

; = R 15','1 Mo

Smt tres magmmd'mcs ABC “&’ ahw 1pﬂs mumero
$ les "D £"F ;*bine Yampt; & irf eadem’ propomone b ﬁgque
;uﬁaa&n, ita piad €, & vpad & E

Lad¥: ex zquali ey ‘rdgor fi‘a qimm &
: it & quam e efe; 86 @< B
s ualis, “aequaleni’y 8¢ i tivinor, Tniitioren: }

hmﬁxémmnm;bteﬁ: i}tﬂc, 1
vero eft utcunque 8, & major ad‘dmdcm} f-‘
majorem ;habet "« proportionem quim- mis- .
nor ; habebit A 2d'8-mmajorém propomonem
quam(: :ad'B. fediut s od .3, . ke Dad 2 5 &»A Ji

/

b

D ad £ majorein "habet “pFoportiofem quim’
1 Fadg: ad candem verd propoftiohem ha- - -

bennum quee majorem hiabet . mpomanem, o
'illa ma)or veft., majer igitur eﬂ.‘ D gtam'F.

: q:ro\endemus& a'fit equalis ¢, & ‘{ l ha.hnju& .
E F

D ipfi F zqualem efle 3 & fi minor,minorem.

’ Sij 1g1turtres magnitudines faerint,& aliz ipfis 1.): e

; humero-zquales, ﬁ%uz ‘binge fymantur, & in “eadern” pro- -

~ portione : ex qualiautem ' primd major fit’ quam tertia § &

-4 8. hujs.

invertendo ut C ad B, ita Fad E: crgo & - *:

s

 quarta quan fexta major * efit 5 8¢-fi equalis, xqua.hs &Jﬁ g

) mmor, mmpr Qx_odoﬁcndere oportebat

Lo e
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116 EucLiDis ELEMENTORUM., ,
PROP. XXL THEOR: """

Si [out tres magnitngmnes, @ abic ipfis:nmmero:agi

- les,-gne bine fumantnr ¢y in cadem propisime

. it amtem pertarbata earnm dualigia, é R

prima mjoréit uam tertia , ¢ quarta. guam st

snafor erif, j] <qualis, equalis; (& [i mixorgaind,

Sint tres magnitudines rtionales A B C, & aliz ip
numero zquales D & F, binm fumptxe & in eadem propar
videlicet ut A quudeny ad 8, i E adF ; ut- - .
Y‘Wﬁﬂt“d <, iﬁmxa;c&ex;qm&w}m» S
jor fic quam c. DQuam Fmajosery 1, |-
el ; & fi =qualis, qualem ; & fi minar, . } J
minorem. iam enim major eft A quam . o
a 8. hujus, Gy “Md B hbeb“‘d ‘A zidn m}:‘:m‘ S 2 '.B o

. portienem quam-C ’d- B, feduta adm,. . A B. T,
gnosadrz & invertendout ced & itax.ad . .. -
D. quare & £ ad F majorem - habebit. pro~:
portionem quam E &d D. &d quam ¥cr0 ea-
dem majorem proportionem babet illa mi~.

endemus & fi A fit squalis ¢, S&piph F -
eflexequalem ; & fi mingr, minoyem. Stigi- - .-
tur fint tres maguitudines, & aliz ipfis equa-- p E ¥
les numero, quse hine. fumantur & inea- . . -
dem proportione ; fit. autem fmrbat'a earuth analogie, & .
cr:x: @quali autem paritgt,major qm tertia ; 8¢ quArLGUAD
exta major erit 5 8¢ £ xquelis, xqualis ;, & f1 minor,, puadr.
Quad demqnﬁr;:eopgmbq,r?? T ,.mmor
. PROP.XXIL. THEOR., *
Si fint quotcunigae mingnithidines; (' akiec spfis amer
| @quajes, qua bine [umanrsr, in eadems” proportiont |
| & ey wquali in cadem proportione erygb.

I
ropteréa D.quam F mwjor esit.- fimiliter o= .1 , : ’

st

X O A [ .- L o
Sint quotcunque magnitudines A B ¢, & aliz ipfis mimero
®quales D E F, binz :umpl:z in a.dcnf’ prdpd'rtiol;e, “hoc et
ut 4 quidem ad p, ita Dad B, ut autem 8 ad c, ira’ £ ad'F.

* ‘dico & ex zquali-in-egdem proportione ¢ffg, ut a'ad ¢, 1
" ad F. fumantur enim ipfarum quidem A D 2que’muki-
plices ¢ H; ipfarum vero B & aliz utcunque ®que mlqg;

g : p




Li1segr V. :
phcu K L, & xptamm 'C ¥ aliap utcenquq mmplnphccs

M N. Quoniam,igitur et uraad,

B, it2 D ad £, & fumpte: funt i~

plarum » O 2que mulriplices
GM,.8c -iprum s E aliz utcun~

;e ®qué multiplices K L ; ent :

L uteG gdK, ita Had L. ea em

ue

1"
2

. xqualis ; & fi minor, . minor- -

" quoque rationd “erit ut x ad M, -

ita L ‘2N, & cum fint tres-ma- -
gnitudines ¢ x M, & alix i

+ numéro wmquales: H L N, b,
© upte & in esdem

proportione;
ex zquali#fi G- fuperat M, & |
ipfam N fuperabit ;- 8 fi %qualis, -

. funtque G'H ipfarum A D zque .

muln ices, & M N iplarum c'F
alie utcunque seque multiplices.
ut: itdr 4 ad G,'jtaerit ¢p ad -

@ >

" w

I P

. NI I

-~ -

s

z .u -

udre fi fint quotcunque ngnnudmcs, & alice lpﬁs ou-

mero 2quales, quee bime.

. & ex ®quali in epdem: propnruone erunt. QLOd

F

it Egpder hubent

' 3‘:&({

ftrare oportebat. -

. PROP. XXIH THBOR
Si fing tres magnitudivies, &y alie gpﬁ.r numero 47m-

lesy que bima fumantur in.

“eadern proportivne ; fit-avgem ). -

perturbata eardm analgia: & -
v ¥ equal in cadem proportz~ .

G- one eyeunt. -

" Sint tres magnitudmes AB c, &

aliee ipfis numero 2quales,.
fum tz in mpm ortione, D E
t autem’

. #d Py Scucsadc, innad
ut aad¢, itaefle Dad F. Sumantye

eatum g~ . f -
iv'mdogra, hoc.ef ﬁtumadg, e |
E. dico

prarum quidem'a 8D 2que mul--
tiplices G H L : gfarumveroc EF .

lig utcunque

ue Mildiplices k.

MN quoniam G- aaaqucmul-w .

t:p\xces funt ipfarum ‘A B,

<l

€
CK

J*-k-vx- PR i Bk a B ‘,:1‘;,' :.'il.‘-""' L
2l g

L

b EF

M

1y

ruotwm quam habent zquc ,

famangur in eadem pmpomonc,

(Y

(o

1pfa-
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o 15.hujus iplarym multiplices : exit« ut 4 od B, itrc ad B. S fimili
. rationeut £ad F, jta M ad N. arque-eft ut-a.ad. By ita Bad
éur-hujus ¢ ue bigitur G ad B, it M ad N. rurfus quoniam eft yt A2d ¢,
ita D ad E, & fumpte funt ipfarum. 3. b que multiplices.H &,
.iplarum vero ¢ E aliz ptcunque eque multiplices k. M - efit
ut Had X, itz L ad M. oftenfum -autemeft & utG ad Byin
cfle Mad N. quoniam igitur tres magnitudines proportio-
nales funt ¢ He:cf & aliz ipfis nofnero axuales L M N, bi-
. nx {fumptz in eadem proportione, eftque ipfarum perturbas
¢at-hujus- analogia ; ex zquali, fi ¢ G fuperat K, & L - ipfim N fupens-
bit ; & fi equalis, 2qualis ;& fi minor; minor. funt autem
G K ipfarum A ¢ zque multiplices: & L N ?uc mulnipli-
ces ipfarum p F. utigitur Aad ¢, ita erit Dad F. Quare i
. fuerint fres magnitudines," & alix ipfis numero &quales, qug
binz fumantur in eadem proportione, fit auterd perturbats

earum gnalogia ; & ex xquali in cadem proportione erynt.

Quod demonttrare oportebat. S B

' PROP. XXIV. THEOR.

8 prima ad [ecundsm candem babeat proportionem,
- guam terta &d quartam ; babeat autem & quinta
* &d [ecundamn proportionem candem, guam fexta .ad
L quartam: {icompofita prinma cton gsinta.ad fecun-
.. dam eandem propartivivesn babebity quam sevtia com
. Jextaad quartam. - . o -7
, Prima A8 ad fecundam c -eandem-haheat -propostionem,
quam tertia DE 3d quartath F. habeat G.jm'.: N
autem ‘& quinta Be ad fecundam ¢ .

. proportionem‘eandem quam fexta EH T TIRE
ad quartam F. dico & compofitam pri- IR

* mam “cum quiata A ¢ ad fecundam c-

eandem proportionetn habere, 'quam | - - g,
terdm cum fexta pH-ad quarmm By . 4L
r. Quoniam enim eft ut 86 adc, ita |- - B

EH:ad F; eritinvertendo ut cad Bg,
aFad £H. & quonismut AB ad c, -
~ itaeftpE ad F: ut autem cad Bg, 2
szu.bujus,p od £ ; erit « exzquali ur A Bad BG,
ita DE ad EH. quﬁ cum divife ma-
, -~/ gnifudings fint. px‘grortionales, & com ¥ '
4 18. hujus, pofite proportionales'# erunt. ut igitur
AcadcB,itaeft pHaduHE. fed& A .G D F. -
shypoth, Ute'GB ad C, ita HE ad F, ergo, ex  equali, ut AG ad ¢, ita
' T - erit
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‘erit'Du ad'r. Sidgifur prime ad fecundam candem habear
ipxj?gdrtiopém quam’ tertia- ad” §riartam : ‘habeat autem &
duihta ' ad fecundam proportionem eandem quam fexta ad -

. quartari':! 8 compefita '%;ima cum quinta ad fecundam ean-

e’ pfopoftiontmy’ habebit quam ' teitia cum Rxta‘ad quar-
“tamy. ' Quod'offendere oportebdt. -~ 4 4.t P
- " HouT e o [ T
St 0 PROP.XXV. THEOR.
_Si quatuor magnitudines fucyint proportionales, mazi-
oaa ipfaxams. & minima, duabus religuis majores

- ermnl. ' " ‘ PR

Sint quatuor magnitudines proportionales'a8 ¢ D E F; &

RN

~ fitut aABadcp, itaE ad F. fit_autem maxima ipfarum A B

"& F minima. dico AB & F ipfis cD B 0
E majores effe: ponatur enim ipfiqui- | -
dem E wqualis 4G, ipfi vero F 2qua- | -

s cH. Quoniam igitureftutasad ¢ | ~
cD, itagadF:eflquc A6 xqualise, | b . :
&cH zﬁualisr; eritut Apadpc, | N

‘itaac ad cH. & quoniam ut tota ’

+A'B ad toramc D, itaablata s ¢ ad ab- B ,

“Jatam cH 5 & reliqua 6B ad reliquam_ " o l
By erit Ut tota-AB ad cD totam. :
mvajor autem off A Bqudm CD. ergo - .. ‘
& GB quam HD major_erit. quod, .
cum AG fit =qualis ipfi E, & cH T
Jiphi P; eruntA ¢ & F iplicH.& E - i
quales. fiautem inequalibus equalia - R
addantur, tota ipxqualia erunt; ergo- - A ..C . E . - F
¢ B HD inzqualibus exiftentibus, quippe cum 6 B fit major,.

fi ipfi quidem G ® addantur AG & F, iphi vero HD add;
tur cH & E: fient A B & F, ipfis ¢ D & Eneceffario majozes.
Si igitur quatuor magnitudines fuerint proportionales, maxi~
ma ipfarum & minima, dusbus reliquis' majores. erunt,
Quod demonftrare oportebae. -~ - : - T v
i . . P

419, hujus,

—
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T IV

ﬁAfdtudo cug;;u? figure
| eft, Hnga pPérpendicularisque . -
hv’egzic'e ad-bafim ducitar.

> Ij' v V. . - R DS
Ratio ex rationibus 'componi dicitur, quando rationum
gtlidunt frationem.

quantitates inter fe multiplicatz, aliquam

s A . L B
PROPOSITIO I -

" THEOREMA.

T riangula; & parz;llelégramm quee candern babent ab-
titudinem, nter f¢ [unt ut bafes.

Sint triangula quidem ABc A ¢ D, panallelogramma vero
EC CF, quz eandem habeant altituJinem, idelicet perpen-
dicularem 3 pun@o a ad BD ductam. dico ut bafis B¢ ad
cD bafim, ita effe triangulum ABC ad trimgulumacp, &
panallelogrammum e c ad GF parallelogrammum. ‘produca:

wf BD exutraque partead . ®_A ' ¥ Y
panta & L, & 1pfi quidem - ,

B¢ bafi cequales quotcunque / \
posantur BG GH, ipfi vero - /

. bafi cp ponantur quotcun-
ue 2quales DK KL, & AG
AW 4K AL jungantur:Quo< | -
niam igitur cB B¢ 6H iIn- H ¢ B C -~ D K
ter fe zquales funt, erunt & triangula AHG AGB ABCT
inter- fe zqualia. ergo quotuplex eft bafis Hc ipfius BC 4 38.primi.

" bafis, totuplex eft A Hc triangulum trignguli a BC.&adety _

ratione quotuflcx eft Lc bafis ipfius bafis ¢, towplex -

eft & triangulum AL ¢ ipfius AcD trienguli : & fi %qua-

lis eft He bafis bafi cr, &tﬁmum AHC trianguloaLc

eft spquate : ‘856 bafis H e ‘oL fuperaty-8¢ triangu-

lam x s.c; fupersbit trianguhmy AL ¢ 8 fi minet, midusi.

quatuor igitur magnitudinibus exiftentibus, videlicet duabae

BC cD, & duobus triangulis A3c AcD, fumpta
funt ®que multiplicia bafis quidem B¢, 8 a3¢ trimﬁuli, Con
. \ . v

idelicet

.
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videlicet bafts Hc, & AHC trisngulum : bafis veeo: :coy:é&
trianguli Acp, n.l’m utcunque zque multiplicia;. nempe oL
bafis, & .ALc triangulumi j atque oftenfum eft & sec bafs
bafim cL {uperat, & trisn- - = @ A . @ i
gulum AHC fyperare trian- . P AR | o -
gulumavc; & fizequalis,  P//I\NN - w0 o
®quale ; & fi ‘minor, mi- \
5 Diffin. . nUs. cft igitur 5 ut B¢ bafis
guinti. - ad bafim cp, ita triangu-
}um AncadAcntriangul_-- NN
. . lum. & quoniam trianguli &£ o K L
Ferprimi. 4 gc duglum eft . ;agral- aenc B iy
Iclogramrhum £ ¢, & trianguli a cp parallelogrammumrc
duplum ¢, partes autem cum pariter mukiplicibus eandem
inter {e proportionem habent :. igitur ut A BC.triangunium a
triangulum A ¢, ita parallelogrammum £¢ 3d cF paralle-
l:%nmmum- quoniam igitur oftenfum et ut bafisecadco
bafim, ita effe A BC triangulum ad triangulum A ¢ D ; utaa-
4 11.quinti T2 A BC triangulum ad trizngulum A ¢ D, ita parailelogxare-
mum EF ad cF parallelogrammum; erit 4 ut Bc -bafis ad
bafim c b, ita.parallclogrammumn £cad Fc parallelogrim-
mum. Quare 4riangula & parslielogramma quz eandem
habent altitudinem, inter fe {unt ut bafes. Quod demon-
frareoportebat. . 1 77
- PROP. II. THEOR. D

i ani laseraum trianguli paralicls quedam vefts bnea
dulia fueris, proportionaliter fecabit ipfius triamguls
latera. @ fi trianguli laters propuriiomeliser [effa
Suerint, que [eiiones conjungit reéla linea, veliquo

\ trianguli lateri parallela erst. - -+ - .

- .o [ ]

Triangulienim A Bc uni laterum 8 ¢,paraliela ducatur .

dicout DB 'ad D4, ita effle CE aAdE A. junganwc BE-CD.

# 37.primi. triangulum igiwr BDE tria ¢ p Eelt 4 xquale,in eadem
enim funt bals DE, & in eifdem DF & Bc_ parallglis 5 aliad

.. sutem triangulum eft ADE : fed qualia ad. idem candem

by. quintl. [obent & proportionem; ergo ut triangulum BD E ,adhtriangi-
\ lum ADBE, ita et cDE triangulum ad wiangylum 4 DA
e3.hbjus. UL aUteM triangwlum BDE ad trigngulum . A D,E, ita ceft 8P
... ad pDA;nam cum eandem }aldt:&iygm habeant,:, videlicet
perpendicuiarem A Fm.l&o Ead aB ductam,, inter fe: fust

ut bafes. & ob eapdem.caufam. ut cD¥ friengylum- ad i

anguium. ADE, 2 CE ad BA. & .ut igiur. 5D ad.pis,
sdn.quini. 1ta eft 4 ¢ ad Ea; Et fi grianguli aBc [rera gipae
: ; : , ‘ pro-

W




CovusoviABER MRS x13
.prapo-'ummhﬂ:r* feChaifint; 2 o2 ut 8D 2d DA, ifr ok

udoway & wn%:z.. diko pE- :ph.(xc p:nalﬁ!lmn

efls. iildem’ cond onjdm ‘efba.r s q

ut BD ad Da, 1twc1c-vad EA ut. aws lc sei
tem BD ad pa, i ceft BDE tmngu- NG
lum ad trianguium ADE; & ut ce.ad’ ’,
E A, ita ¢DE triangulum cad- triangué a
lum aDE, erit.ut tnangulum "‘BDE ad
triangulum ADE, ita.CDE triangulum & | .
ad triangulum ADE. quod cumiutrum-* B{:
qué triangilofum EDE CDE ad trian-
gulum ADE eandem habeat proportio- »
mem ;5 erit BDE tringulum froiangulo Tl XN fo- quindi.

A
o
'fl
v
- - .

ColL en.q-imi.
.
i

. 2

cDE oquale ; & funt-in eadem bafic B, .- ;C

DE.o@qualia autem triangula, & inea- - -
dem. bafi conf}itura, etiam- in eifdem £ funt parallclxs ctgﬁs 39 P"""-

‘DE ipfi-Bc.parallels cft. Si igiur uni laterum
paraliela ‘quaedam recta linea duéa fuerit, proportionaliter
1ecabit lphus trianguli- latera. & fi tvianguli latera_propor-

‘ionaliter fecta fuerint, quz fectiones conjungit recta Linea
-reliquo tmnguh laxcn pamucla erit. Q@d oporteba.: dc»

re.
LERES S

PROP III THEOR.

Sz trianguli aﬂgufu.r bifariam ﬁ'wtw Jecans astemn

- angulum xelta lineafecet eliom lmf m; bafis partes
eandem. proportiohem hdbebant, quam rellyn frian-

- guli-litera. do fi bafis partes eandem propommem

babeant, quam veligua trianguli latera ;. que 4 ver-

- tice ad [ectiomem ducttnr recta lmea, tmmgvdt :mgu-

Jum bifariam [ecabit.

* Sit triamgulam A Bc, & Tfecetur :mgulus BAC bxﬁtmn Ty P..m..
re&ahnea AD. dicout 8D ad bc, Staefle Baad a'c. duh- a0
catur per ¢ ipfi DA paralle- YNE

Jadcey Geprodudapacons 0
veniat cym ipfa-in-g puns: - . 7 -
£&o. Quoniam igitur in:pa< - CA

S b;x.yﬁmi

rallelss Ap £ c mcidit, re@a- - /F _
tinea quaddm ‘Ac ent V'S : T Y eeguprimi.
k- angulps 3nguk; cnl;z-r- - i . T “”m.m
qualig. fed'cAp anguluspo~"- - B D C

siturigequalis angulo 8 AD. rrgo& BAD iph ACE & -
mums -erits  rurfus: quonmn in paralicles 4D ECreta . - >

linca
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"7 linea A incidit; exterior-angufusis ' aqualis eft ¢ inte-
siori ABC. oftenfys antem eft & angulus ACE angulonaD
.-, 2qualis. ergo & Ack ipfi:ARc quslis.erit:. ac propterea
“&primi. Jaus A g, 2quale lateri a¢. & quomiamuni Jaterum fxians
o+ - guli BCE, videlicet ipiEc - . .., 4 .

o ooyl ag s
ea.bujus. parallela duCtaeft ap;erite . . /N7 5
utepad pc, idBA ad AE5 Y A U
., xqualis aytemeft azipfiac. U
/7-quinti eft jgitur fut BD ad D, ita R
Baadac Etfifitutppad = ”
DC, ita BA ad Ac, & AD = . SN

- jungatur, dico angulum B A C B D ¢

bifariam feGum efle reéks lineg ap. iifdem enim confiru-

oo Etisy guoniam eftut8p ad pc,.ita BA ad AC; fed & ut
$5-quintl-pp ad pc, it £B4 ad AE, etenim yni laterym, trianguli
' BCB,, videlicet ipfi Ec parallela duda eft ‘AD, erit & ut
Baad Ac, its pa ad AE. ergo AC eff S=xqualis AE, ac

R ;ﬁapm&fmguluumc ; Eca xqualis. fed dngu-
bao. primi. jus” quidem AEC eft-mqualis » angulo exteriori BAD; an-
hlus vero A c aqualis #alterno.c A . quare & BA D an-

*t . gulus ipfi ¢ AD ®qualis erit.. angulus .igitur ‘BAc bifarjam
JeCtus eft recta linea ap. Ergo fi trianguli angulus bifa-
riam {ecetur, fecans autem angulum, reta_linea etiam ba-

fim fecet ; bafis partes eandem proportionem habebunt,
quam reliqua trianguli Jatera. & fi bafis partes eandem
proportionem habeant, quam reii%:a trianguli latera ; quaea
vertice ad fectionem dpcitar rects linen trianguli angulum

bifariam fecabit. Quod oportebat demonitrare.

Aguiangulorum triangalorsm latera gues circam iegaa-

les anguhs, propartionalia. [unt ; €3 bomolga, five
. efafdem rassonss, funt latera guc. £gualibns. apgulis
2 -fubtem{m,‘;.r_, T T A A S

.. IS B T R St
Sint wequiangula triangula A B& DO, gupragulum qui-

PRI S ST

~ dem aBcC angulo pCE, angulumverd A, angulo PEC

- zqualem.habeant ; & pratterea.angulum.-aa C: Raghle..c
- DE. dico trian orumP’ABc': DCE. proportianalis '¢f: Ja-

tera qux funt circa quales angulos; & homplogs, . fiye

ejuldern rationis, ‘latera effe quzz ®qualibus : angulis fub-

~_ tenduntur. ponatur 8¢ in direfum-ipfi. ¢£. Et.quenism

‘s v7-primi. anpuli A Bea’es duobus vedtis: minares« funt, mh&g-
. -tem cfd ‘angulas Kic# angulg DEC ; Grunt A3 RS r
Tar TS Tl Vh s vy wlii saa mgbli

-, AN
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~ipligpefl zquaixs '8¢ quo- |

les Habere mguloxq uS' ‘
" tur, angulum quidem A BC
%0 'B'G A “angulo EF B, &

NN LI)IR VI. , ng

gulr dubbub re&!s minofes. qUArt Ba 8D yrod\m inter

f& edfivetiieht #5' producantur, ' & conveniamt i puncto F. 6 12. axio.
8¢ qudhiam” mgulus pcE oft zqua}is angalo Asc; exig Priis 2
cBF lpﬁ“bc parallela. rur< ¥ . eal. pmm
fus quontam zqualis eft an~ .
gulus A ¢ 8 angulo pEC, pa-
rallelacerit ac ipfiFg. pa-:
rallelogrammum  igitur ei’c
FACD; ac propterc-a FA:
qmdcm i AcC vero®

. x, ‘J;Hnlni
niam "unf laterum trianguli #8E, vxdelioet ipﬁ r-‘t-:,
dufael acs erit curBa ad AF, it BE ad: CE. uo.hs" bujus.
‘autem eft AF 1pﬁ cD. utigitur BA ad cB. ita. ncﬁcn,

& permurandS utsa ad Beita cp ad ¢ . nirfusquoniam-

¢p paralield ¢ftBF, eriteur 8cad CE, imFD 4d DE. fed

Fp eft 2qualis A'c. ergo utfrcadcr, itaac-ad pE. per-f7. quinti.
fhutando igicur, ut 8 &'ad'C A ita ¢ £ adEP-itaque
Oftenifizn éft, vt ap'ad ¥cinde ad cx, Ww.autem sc ad
CA WaAcEsdED! efits exaquali, ut Baad ac it c b ad¥* quinii-
Be Equ‘lmgn!omm igitur triangulorum “proportienalia

“fine Yatera - qua’ circum 2quales ‘angulos. & hdmoloiah

five ejuifdem rationis, Iatera funt quee saquahbus angcms

tenduntur 'Qoddanonﬂm‘e oportebar, -

- - PROP. V. THEOR.

Si duo tmmgula Jatera proport:amlm babeant, 4qwm4
gula erunt triangula, & equales habebunt wgulo:
. quibus bomologa latera [ubtenduntur. .

“Sint duo triangula ABC DEF, quz latera propomomlm
hﬁbcant, hoc éft, fit it a 8 qiiidemad Be, T DE adEF:ut
autemhcad CA, its EF ad FD: &ad}mcut saad Ac,
ined ad DF. d’xco triah-

gilum Anctrkngulonr. F.
=quiatignlumefle, &

“homologa fatera fubtendun- ™

auouio 'DEF, angulum ve--
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Refta 1madpimmeme& quando ad ommes rectes
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m‘g feipfum rurlus revolvitur, unde movericceperat,
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um pa figura. Atquefi quieicens recta linea ®quas

- Iis fie relxquz quz circa reGtum angultin continetur, or-

- thogonius erit conus: fi vero minor, amblygomus fi vero

ha

[=3

major, ’ngomus
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mgulum vertitur.
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ramntuin in feipfum rurfus revolv;mr,
unde occperat maoveri, an:um affumpta ﬁgun

XXIrn
Mmpmnyfhndmc&qlm(bm rﬁ n&l Hnet, arcum
Sy phialicipgrmmum. cob

- xxm I R
Bales vero cylindsi funt circafa duobus adverﬁs lateribu:,
%Wd&myax e
shay winlevet oa XX’IY !», : ey

Similes coni & cylmdn funt, quorum 6c axes, & baﬁum
fryetri proportionales funt, XXV

1



313
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XXV
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&quahbus, & =zquilateris, &:equmnguhs contqnm 92?

B . XXIX.
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Si enim fieri poteft, re&zhn& A¥ q aem AB
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PROP. II, THEOR.

i dus refla bnea f¢ ﬁﬂvﬂﬂﬁf;ww uno funt plago,
: omine triangulumi in uno plaxo confiftir.
Duz enim rectz linex a8 €3 fe invicem in pun&to E
feceny;.dico iplas. A3 € D inyno dlfcghno-, & omne, trien-
gulum in"uno plno confi- A B
itere. Sumantur enimin ipfis B
EB EC quzvispuncta F ¢;" -
.junganprque cB 86, & FH.
GK ducantur. dico primum
EBC triangulum confiltere ©
: %ngﬂ?xnoh%hnot (ien;;n trian- y:
EBC ‘dam FHC, '
vel G Bk ﬁgﬁzo’plam eft, reliqua vero in alio plano’;
erit & lincarum EB EC pars in fubjecto plano, & pars
in alio. qudd fi trianguli EcB pars FcBG. fit in fub-
jeCtPPplano;- reliqua vero in alio, utrarumque rectarum li-
nearum EC EB quzdam pars erit in fubje®to plano, quz-
dam vero in alio. quod abjurdum effe « oftendimus. trian-« s, hujus, -
gulum igitur £ B¢ 1nuno eft plano. in quo autem plano eft
8CE- trianguhim, in hoc eft utraque igfarum EC EB: inquo
autem utraque-ipfarum ec EB, in hoc & A8 cp. Ergo
rectx linexe Ap ¢D in uno {unt plano, & omne triangulum
in uno plano confiftit. Quod erat demonttrdndum. N

w2« PROP. I1I. THEOR.

Si duo plana_[e inrvicem [écent, commmnis ipforum fe-
a; S0 reida hnea erit.
s'Buo plama aB Bc fe. invicem fecent, communis sutem
ipforum fetio fit DB linea. dico lineam DB redam efle.
o cﬂunpu.&onm ;t; fir, duollzmr CL B

p ad B in plano
quidem A3 recta linea DE B;
in plano autem BC recha li-
Dea D F B. erunt utique dua- .
gnnm&amml'marum DEB
>F8 iidem termini, & ipf® - . g
sit abfurdum 4. non x,gmu- DEB DB rectx linee funt. fi-« Axie. 1.
militer oftendemus neque aliam quampiam, quz 2 - punito . ~
D ad p ducitur re¢tam cfle, prater iplam DB : communem
ftiliogt: planorum A B Bc fectionem. 3i igitur duo plana fe
invicem fecent, communis ipforum fectio reda linea erit.
“Quod oftendere oportebat. PROP.
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PROP. IV. THEOR.

Si re@a linea duabas veltis lincis [¢ invicem [ocantibay  +
in communi [eclione ad reFos anguls mfifiaty etiam
dullo per ipfas planoad reldos angulos evir.” - -

Re&a linea quzedam EF duabus rectis lineis A8 cd fe
invicem fecantibus in g pun&o, ab ipfoE ad reftos angue
los infiftat. dico E ¥ etiam plano per AB cD ducto ed re-

- &os angulos cffe. Sumantur re@tx linee AE EB GE DE
interfeczguales: perque E - P ST
duwuréc‘ alinea GEH ut- /
cunque & jungantur AD C B;
de?x;lde a quovis puncto F du-
cantur FA FG FD FC FH
FB. & wquoniam dux rete
linee AE ED dutbus rectis G VH -
lineis CE £B sequales funt, & D B

a5 3rimi. angulos »zquales AED CE B continent, érit® AD bafis baff
b4 primi.c B 2qualis, & triangulum AED triangulo ¢EB zquale.
- ergo & angulus DAE zqualis eft angilo EBc. eft autern, -
& angulus AEG « zqualis angulo BEH. duo 'igitur trianguld
funt AGE BEH, duos a.ngungs duobus angulis’ zquales ha-
bentia, alterum alteri, & unum lates AE uni lateri 8 -
quale quod eft ad zquales angulos. quare & reliqtta latera
e16 primi. veliquis lateribus 2qualia habebunt ¢. ergo’ G E quidem eft
zqualis EH; AG vero ipfi BH. qudd cum aAE 1:"%
EB, communis autem, & ad reGos angulas FE ; erit 4 ba
AF bafi FB zqualis; eadem quoqile ratoné & cF sequalis’
erit F D. praterea quoniam A D eft qualis 'cB, & AF ipfi
FB, crunt duz Fa AD duabus FB BC %quales, altera al« -
4% primi. teri; & oftenfa eft bafis pF zqualisbafi rc. angulus 4igis
- tur¥AD anguloFsc eft zqualls. rurfus oftenfaeft A6 2« - ;

FE AN TRPE-"T o TN 3

qualis BH; fed & A F ipfi FB eft zqualis. duzigiturra ac
- auabus FB BH ®quales funt, & 5 FAG xqualiseft *
* angulo FBH; ut demontftratum fuit, bafis igitur GF befi FH  ©
eft 4 ®qualis. rurfus quoniam Gs'o{benfadtmﬁs EH,
communis sutem RF ; erunt due GE EP 2 duabus
HE EF ; & bafis HF eft zqualis bafi Fc. angulusdigitir <

- . GEF angulo HEF eft 2qualis, & ideirco ‘rétus eft uter
* - angulorum GEF HEF. ergo FE ad GH utcunque per £ du-—
Ctam re@os efficit angulos. fimiliter oftendemus FE etiam
ad omnes recias lineas; quae <ipiuth contingunt, & in fab-
‘ jeCto funt plano, rectos angulos efficere. rofts autem ad
«3.Diffin, Plaoum 1céta cit # quando ad omnces recias liness ipfam com-
' . ungentes,
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tingentes, & mhodemé(dfentéphom&os efficit angu-
lo?:g,e uare FE fubjeéto plano ad re¢tos aggﬂulos inhtic. . g

umet quod per A8 CD'1 Iineas duci
Mwmopgn;dm ulos “erit du@o per #8 cp

plano. Si- igitur re&a linea rettis lineis fe inwicem
fecantibus in communi fetione ad rectos angulos infiftar,
gisn ducto per ipfas: plano ad re&os :mmloa erit. (&od dc-
aabnitrare oportebat. -

“ o PROP. V' THEOR

i relta linen tribus veftis limeis fefe ta»grrmim,

commauni [eitione, ad reéfos augwb: infiftat, sres N
reffe lige in uno plano erimr,” .

Reftalj guaedam AB tnbusreéhs ynemc 3D ax,nn
contactu B{ ad! re¢tos angulos-infiftat. gico 8.6 BD)BE in
uno p I:}?oeﬁé .Non enim,fed £ heri ‘pgmlt,’,ﬁnc; BEGWE
dem i nbje&d plano, B vero in {ublupig & planm per
B BC, pr ucagiir. com- . A :
et utique fe&ancmm‘ ,

Jo plano fagiet are- |
; faciat gr.mm
) ! {unt plano . ;ﬁ: 1 s L

.g’p dulo,trés rette Ii- | 1 - S
| E(en As e g & x,iom- BN -
im AR ‘ielgxtlué‘ipﬁru W E
BY, ad_réfftas dngulos m!‘ l'ht, '8 dulp per_iplas DB BE

lano id Tectds angulos.efit. (flanum autem per DB BE e
ubJe&u a“Flamum e( OAB a

T e

H
.'I

““ﬁ’

-u‘A,
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hu)u

[ubje&um planumre@a s eft. 4 4. hajus.

¢ bmncs reétas. lineas ipfam contmf,entcs, QU ; ; Diffin.

m‘ eod'cm pland funi, rectos facie angulos ;. fed iplam tan-
gg 8F in {ubje@t exiftens ‘Plano. erga angulus A & ¥ reCtus
pbmtur autcm & fu,c angulus rectus. qualis igitur
angulus A p# angulo Aac,& in codem junt plmo;
!ierl nuh potej,'t rectasgins. lmqa,s ‘nop eft w fub-
,, quare tres recte Tinge B BB BE . m wno funt plago.
ur rc&a linea tribus Tedtis ﬁnels {R:Ic rangentibus, in
mum {cttiong, ad, rectos an; gs ighiftag, tres ille rect

nex in ‘uno plano erunt. Quod. danfonitrare oportebat
 SERUEIN P(ROP Wi - TH*EQR B
' Bduz rez%f: litea Eidemn’ élzm’a ad reé‘?a.n daigilos f}m
inky We mter fefe parallele.crant, . . ra

WDk ree linez 48 ¢ ubje@o plario fist 4d
H&os angulos. o A B ipﬁ cd paralielany effe. ~ocedrrant

NS enim

s age

B
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« 3. Diffin.
hujus,

"qualis eft ipfi p E, communis autem B p.

$ 4 primi.

" e8.primi.

4 5. hojus.
¢ 3. hujus.

" f28.primi.

 53-hujus,
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enim fubje@o, plano inpundtis 8 D, jungaturque B D, recta
linea, cui adqeétos.,angulos infubjecto . plang ducatur, D E,
& pofita DE ipfi AB izauali,,‘jungantug BE.AE AD, Qug-
niam igitur A B recta eft ad fubjetum” 5 . ..,
planum, & ad omnes re@asliness quae .y ...
ipfam contingunt, & in fubjecto funt ‘
plano, rectos -angulos «.efficiet. contin- -
git 2utem AB utraque ipfarum BD BE
exiftens in fubjeCto plano. ergo uter-
que angulorum ABD ABE reCtus eft.,
eadem ratione rectus etiam eft uterque .
ipforum cpB cDE. & quoniam A B -

crunt duz AE BD duabus ED DB ®-
quales, & rectos angulos comtinent; - /" . |
bafis igitur AD bafi BE eftbzqualis. B ¥ & |
rurfus quoniam AB eft wqualis DE, & A D iph BE, duze
AB BE duzbusED DA zquales funt, & bafis ipfarum 4 E
communis; ergo angulus ABE angulo EDA ‘eft ¢ xqua-
lis. fed A BE rectus eft. reCtus igitur & EpA ; & idcirco
ED ad D A eft perpendicularis. fed & perpendiculariseft ad -
utramque ipfarum BD DC. quare ED tribus tetis lineis 8 p
pa DC in contactu ad re&os infiftit angulos, tres igitur
recte linez BD DA DC in uno funt< plano. in quo autem
funt 3D D4, in eo eft' AB, omne enit triangulum in upo
¢ eft plano. ergo 4B BD DC inuno plano fint necefle eft; at-
que eft uterque angulorum ABD BDC rectus. paraliela jgi-
tur f eft o B 1pficD. quare fi duz rectz linex cidem plano ad
rectos angulos fuerint, illz inter fe parallelz erunt. Q. E. D.

PROP. VII. THEOR: - s

Si due veliw linew paral’elé ofiut, furmantay autens m
utraque ipfaram. queliber puniis ;. gae diffa punfta
confungit refda tn codem erst planoin yuo & paradiete.

. Sint duz re@= linez parallel A8 ¢ D, & in utraque ipfa-

rum fumantur quzliber B B . :

punctaE F. dico retam li- : arm

neatn quz puncta E F con- B | D
junzit, ineodem planoefle, e ..“:
in quo funt parallele. non S B AR
c_:ni;nl;‘rfec.iﬁﬁeri poteft, it . R
in fublimi, ut EGF, & ¢ —i—
_'Em_-‘.-planumducat:lr qm;c o o o .,’_'3
in fubjeCto plano fectionem faciets re@tam lineam ; faciat

ut
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‘ut £F: "ergo dire retx linex ecr eF {patium contine-
" buny, quod fieri non # poteft. nortigitur qux 2 puncto ¢ ad é 10.axie.
F ducitar rectalinea in fublimi eft plano, quare - erit in.ea PFIM*
quod per A B D paraliclas tranfit. Siigitur due rede li-
n‘F:z parallele finr, &c. Quod oportebat demonttrare.

i . PROP. VIII. THEOR.

S ducvelde linee parallele fiot, altera autem ipfs-
' ?m plano alicui fit ad reos anguios, & reliqua ei-
‘5, em plano ad reidos angalos erit.

~ Sint duz recte linex parallele A B cp, & altera ipfarum vide fgurem
AB fubjecto {)lano fit ad rectos angulos. dico & retiquam Prop. fexta,
cp eidem plano ad rectos angulos eflé. occurrantenim o B

CD fubjecto plano in punctis B D, & 5D jungatur. ergo A B i
€D BD in'uno funt & plano. ducatur ipfi Bb ad rectos angu- 4. Lujus.
“los in iubjecto plano vk : & ponatur DE ipfi AB @qualis :
“‘janganturque BE AE AD. & quoniam AB perpendicularis
‘eft ad fubjeCtum planum, & ad omnes re¢tas lineas quae
%gm‘ contingunt funtque in fubjedto plano, perpendicu~
“Bris s erit. rectus igitur eft uterque angulorum A BD A BE. «3. Diffin.
‘quod’ cum in parallglas re@as lineas a8 cp re@a incidit

'BD, erunt anguli ABp cp B duobus rectis ¢ equalcs. rectus s 4 primi.
‘sutem eft ABD. ergo & cDB eft reCtus; ac propterea cp  ©
“perpendicularis cit ad 8p. & quoniam a B eft 2qualis DE,
communis autem 8D, dux AB BD duabus EDp D B ®quales
funt 3 & angulus A BD eft 2qualis dngulo £ DB, rectus enim
‘werque cft, bafis igitur AD bafi BE eft ¢ 2qualis. rurfus rimi
quonism aB xqualis eft DE, & BE ipfi AD; erunt duze‘* F'™"
AB BE duabusEbD Da zaaquaies, altera aleeri ; & bafis ea-

rum communis A £. quare angulus ABE eft 42qualis angulo 4g primi.
EDA: retusautemett ABE. ergo K ED A eft rectus, &ED

wd.Da perpendicularis. fed & perpendicularis eft ad Bp.

ergo E D etiam gd planum per 5D DA perpendicularis ¢ erit, ¢ 4. bujus.
& ad omnes rectas lincas (flalf in eodem exiftentes plano
ipam contingunt, rectos s faciet angulos. at in plano ' per f 3-Diffin.
BA AD eit DG, quoniam in plano per BD DA funt£ ABga. hojus.
BD: in quo autem funt AB BD ineodem :eft ipfa DC.'quare i ;, bujus.
ED L:rﬁ Dc eft ad reosangulos: ideoque cp ad réctos - -
a;g os eft ipfi DE ; fed & etiam ipfi b B. ergo cp duabus

rectis lineis DE DB fe mutuo fecantibus in communi fecti-

ong » ad rectos angulos infiftit ; ac proprerea plano per b E

DB eft ad reCtos angulos. planum autem per bE DB eft
{ubjetum planum. ergo c b fubjeto plano ad rectos angu-

los érit. Quod demonitrare oportebat. ¢

) La PROP.
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| ' PROP.IX. THEOR. .
Que cidem relle kuew funt paraliels, non exillentes
- im _eodems in que ipfa plamo, ctiam wmter [¢ pa-
rallele erunt. - - Lot T

Sit utraque ipfarum A B ¢ leeh ipfi ¥, non exiften-
tes in eodem, in quo ipfa plano. dico A B ipfi cp parallelam
efle. fumatur in £F quodvis punctum G, aquo iph EF, in

plano quidem per EF AB \ \
tranfeunte,ad reétos angulos A _H -

! dum“;ﬂfﬂ; in planoau- o
tem trandeunte per EF CD, - G “ »

rurfus ducatur ipfi EF ad
rectos apgulos GK. & qua-
niam EF ad utramque ipfa-
rumGeHGK eft perpendi- ¢ K -~ B
« 4 hujus. cularis, erit EF etiam ad re&os « angulos plano per ¢H ¢ X
_ tranfeunte. arque eft EF ipfi AB parallela. ergo & aB pla-
48.hujus. po per ok ad rectos angulos seft. ecadem ratione & ¢
plano per HG K eft ad reCtos apgulos. utraque igitur ipfa-
rum AB cD plano perH Gk ad rectos angulos erit. “Siau~
. tem duz retz linex eidem plano ad reCtos angulos fue-
¢6. bujus. rine, parallele <erunt inter fe. ergo.AB. ipfi cD eft pa-
. raliela. Quod demonftrare opartebat. : '
: PROP. X. THEOR.-
Si duee refie linec fefs contingentes, dpabis reis &i-
“nets Jefe comtmgentibus fint parallele, non autem in
= codem plamo y wguales. angulos continehusnt. _
_ Dux re@= linex fefe contingentes AB B¢, duabus reis
‘ liveis DE EF fefe contingentibus fint :
~ parallelz, non autem ip eodem plano.
* dico engulum aEBc angulo DEF =qua-
lem efle. affumantur enim 84 BEC ED
BF inter fe 2quales: & jungantur AD
€F BE-AC DF. quoniamigitur BA ipfi
#33-primi. g D zqualis eft & parallela, erit & 4aD -
zqualis & parallela ipf BE. eadem ra-
tiong & <F ipfli BE qualis & parallela
erit. utraque igitur ipfarum AD CF
ipfi BE %qualis eft & parallela. qua au-
tem eiden retz linex fune parillele, T
non exiftentes in eodem plano ; & in~
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ter fe parallelz s erunt. ergo A p parallela eft ipfi cr 8¢9 hujus.
2qualis. arque iplas conjungunt Ac DF ; 8 A c igitur ipfi
D F xqualis eft & - paralicla. & quoniam due re&z%ilna ABey3.primi.
BC duabus DE EF wquales funt, & bafis ac eft zqualis
bafi D7 ; erit 42ngulus A B¢ angulo p £ F axqualis. Si igirur 48. primi.
duz recte linez fefe contingentes, duabus re@is lineis fefe
contingentibus fint parallelz, non autem in eodem plano ;
aquales angulos continebunt. Quod oportebar demonitrare.

- PROP. XI. PROBL. :
Adato puntZoin [ublimi, ad [ubjefam planum, perpen-
dicalarem relFam lim:zm £u'm'c. ? gl

Siv datum quidem pun€tum in $ublimi A, datugn autem
fubjeCtum planum BH. oportet 4 puncto A ad ﬂl?jﬁﬁum
planum perpendicularem rectam lineam ducere.  In fubjecto
plano ducatur quaedam reta linea utcunque Bc, & & pun-
¢&o a ad Bc perpendicu- - A -
faris agatur ¢ 4 p. fiquidem
igitur AD perpendicularis
it etiam ad fubje®um pla- - €&
‘num ; fa¢tum . jam erit, quod
proponebatur : _ fin rhinus ;-
ducatur 2 punco b ipfi B, -
in fubjecto plano,ad reGos B b ¢ - -
tangulos DE: & 2 puncto A 4d pE perpendicularis #du- g y.primi.
catur AF. denique per F ducatur GH ipfi Bc parallela. ¢ 12 primi.
Quoniam »c utrique ipfarum D A D E eft ad reGtos los,
erit 4 & B¢ ad rectos'angulos plano perEp D A i 4, hujur.
quin ipfi B¢ parallela eftc 1 ; fi-autemn fint duse reétee linez
parallele, quarum una plano alicut fit ad rectos angulos ;

& reliqua ¢ eidem plano ad rectos angulos erit. quare &, ¢ hyjus.
6H planoper ep DA tranfeunti ad re&ow angulos eft : ac
propterea ad omnes rectas lineas, qua in eodem plano ex~

iftentes X}pfam contingunt, eft f perpendicularis. ocontingit £ Diffin.

}{' S

oo.

- autem iplam A F exiftens in plirio per ED Da.-ergo 6 H
perpendiculariseft ad AF. & ob id areft .}scpcndmlaris
ad cH: eft autem Ar ad BE petpendicularis. ergo AF
perpendicularis eft ad utramque ipfarum m¢ DE. fi sutem
recta linea duabus rectis lineis fefe contingentibus, in com-
mutti feCtione, ad rectos angulos infiftat, etiam. plano per
ipfas ducto ad: re€tos angulos 4 etit. quare ¥ plano per
ED GH dufto eft ad reftos anghlos. plnum- autem per
B 6H et fubjetumi planum. ergo a ¥ ad'fubﬁx pia-
num eft perpandicularis.” A Itinto igitur puncto A{z ‘;ﬁ
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fubjeGtum planum, perpendicularis reQa linga ductaeft aF:
Quod tacere oportebat. , -

P ROP- XII. PROBL;H\ Wt ,“u
Dato plano, & pintlo quod in ipfo datum cfty ad xeltps
 angulos veltam lincaws conflitner e s
Sit datum quidem_ planym fubjetum, puh&um- éﬁte)mjf
n B 2 .

§ N

YAl &

quod in iplo fit . oportet 2
puncto a fubjeéto ‘plano ad . S ‘ O
re€tos angulos rectam lineam _ o !
conftituerc. Intelligatir - ali-
quod pun¢tum {fublime B, 2
4u0 ad {pbjectum planum 8-
« 11 hu'us gatur « perpendicularis 8¢
b3uprimi-& per a ipli BC parallela ¢ Y AR
ducatur A D. quoniam igitur duze rectx linez parallele fugt
. AD CB, unaautem ipfarum B c fubjecto plano eft ad re¢tos-
¢8.bopus. gnoulos ; & reliqua ¢ AD fubje@o plano ad recfos angulos
erit. Dato igitur plano 2 puntto (};{lod inipfo eft -darum,’ad
rectos angulos recta linea conftityta eft. Quod facete
oportebag. ' o

T Trene T TS

-~ "PROP. XIIL. THEOR. E
Datoplano, & punéts quod in ipfo eff, due refie linee
" ad veflos angulos non. couflituentur £x eadem payte;

Si enim fieri poteft, dato plano, 2 puncto quogd in ipfo eft
A, duz redz livex AB A c ad rectos angulos conftituantur
" exeadem parte: & ducar. . n ¢
ianum per BA Ac,quod | - . ¢ ol
" iet {ectionem per ‘A in - ’
« ;. hujus. fubje&o pldno sreftam line- -
‘ am. faciat D AE. ergorete
.lince AB Ac DAE in uno
funt plano. & quoniamca .. , .
fubjecto plano ad-rectosan- . D . . A .. . E:
13. Diffin, gulos eft, & ad ¢ ommes reCtas lineds, qua in fubjecto plane'
* exiftentes ipfam contingunt,. rectos faciet angulos. contingit:
autem ipfam D AE, que cft in fubjeGto plano. angulus igi--
tur cA E re@us eft. eadem ratione & rectus eft BAE. -ergor
angulus cA E ipfi BAE eft zqualis; & in- uno funt plano,
quod. fieri non poteft. :Non igitur dato plane, '3 puncto,
quod in ipfo‘eft, duz reGe linex ad rectos-angulos.confti=:
tuentur ex ¢adem parte. (_EOdtoponebat'AdcmnﬁrlgrRmb P
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‘A7 7 SPROP XIV. THEOR. .~
Ad que plana, cadem rec¥a linea oft perpendicularis, ea

paraliela fums. - -~ . 1

‘Re@a qurdam liriea 4 B ad utrumque ipforum planorum
cD EF fit perpendicularis. dico ea pla-
n3.pargllela efle. Si enim non ita fit,pro- HK G
du&ta convenient inter fe: conveniant,
& communem fectionem faciant re¢tam c
lineam c H ; & in ipfa ¢ H fumpto quo-
vis puno X, jungatur AK BK. Quo-
niam igitur A2 perpendicularis eft ad
EF planum; erit & perpendicularis ad
ipim Bk re@am lincam in plano EF
produ@o exiftentem. quare angulus
ABK reftus eft. eadem ratione & BAK -
eft ré&us : ideoque trianguli 4 Bk duo
anguli ABK BaKk duobus rectis funt
mquales, quod fieri non » poteft. non igitur pltha cD EF 4 1y primi.
producta_inter Te convenient. quare ¢D EF parallela fint
necefle eft. Ad quez igitur plana, eadem rea linea eft per-
pendicularis, ea parallela funt. Quod demonftrare oportebat,

: ° PROP. XV. THEOR.
St ducrefte linew Jefe tangentes duabus yellis lineis
' Jefe tangentibus fint parallele, non autem in codem
plano; & que per ipfas tranfeant plana parallela
erunt. : ‘
Duz rete linez fefe tangentes A B Bc, duabus rectis li~
neis fefe tangentibus DE EF parallele fint, & non in eo~
dem plano. dico plana quw per AB BC, DE EF tranfeunt, {i
producantur, inter fe non B , ,
convenire. Ducamra pun-
Go B ad planum, quod per
DE EF tranfit E:ropcndicu-
Iaris B G, quae plano in pun-
&o- ¢ occurrat 4. & - per G.
ducatug ipfi quidemED pa-- ../ ‘
nalielh gH; ipfi vero ¥, D/ ¥
perallela GK. . itaque quoniam BG perpendicularis eft'ad.
planum per pE EF 5 & ad omnes reQas lineas quze ipam.
contingunt, & in eodem funt plaso, redtos faciet « angulos, « 3. Difini °
contingit autem ipfam wtraque earum G K Gk, qua funt in ‘
T . L4 i eodem

hNE
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eodem plano. rectus jgitur eft yrerque T loum BGH
BGK. & quoniam Ba'parallela eft ipfi GH, anguli GBA

b9 primi. g g 5 .duobws retis fune baquales. rectus.auten -aft BG k.

ergo & G BA rectus erit, ideoque 6B ad B A eft perpepdi-
cu%aris. eadem ratione & G B eft perpendicularis ad Bc.
¢am igitur reCta linea BG duabus retis liheis Basc'fe
invicem fecantibus ad reCtos angulos infiftat ; eric B ‘etia

44 bujus. ad planum per BA Bc ductum < perpendiculatis. atque’ eft

ad planum perpE EF¥ perpendicularis. ergo ‘B ‘perpendi-
cularis eit ad utrumque planorum guae per AB'BC, DEEF
tranfeunt. Ad quz vero plana eadem recta linea eft per-

¢ 14. hujus. pendicularis, ea parallela . funt. parallelum igitur eft plapum

per Ae Bc plano per bE EF. Quare fi duz redte lines fefe
tangentes duabus retis lirieis fele tangentibus fint paralielse,’
non autem in eodem plano, & quz per ipfas tranfeunt plina:
parallela erunt. (@ocr demonftrare oportebat. -~ 7

PROP. XVI. THEOR. "
St duo plana parallela ab abguo plans fecentar, cominits-;
- mes ipforum fecliones parallele erant. - o
_ Duyo plang panallela 43 _cp 2 plano aliquo EFmG fe-
centur ; communes autem ipforum fectiones fint £EF 6H.
dico £F ipfi GH parallelam efle. Si enim non eft parallela,
produétx EF GH inter fe convenient, vel ad partes F H,
vel ad partes Eo. producantur prius,. 7 =
ut ad ¢ H, & conveniant in K. quoniam -’ . K
igitur Brk cff in plano A B, & omnia Lo

+que in EFK fumuntur pundcta .in-eo~- -

¢m plano erunt : unumautem puncto-
rum que funt in EFR, eft ipfum X
nctum. ergok eft im phno AE. ea-

" dem ratione & xeft in ¢ » plano. ergo
plana aB cD prodacta inter {e eonve-
nient. non conveniunt autem, Cury: pa-
rallela popantur. non igitur EP GH A\ | NG

, réte knez produtxe conveniemt ad EN[ ' G N
partes F H. fimiliter demoqftrabimus ne- - -
que ad partes B G comvenire, fi- ucantur.- gue- auteny
neutra ex parte conventunt eke fimt. -ergo EF ipfi;

-gHveft parallela. Si igitur duo plana ‘parallela ab- aliguo
plano fecentiir, comimines ipforum feCtiones parallele erunt.

Quod dmonﬁmﬁy@ebu: o

A

PROP:
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" PROPUXVIL THEOR. -

Si dac vefte linew & parallelis fecemtur plamisy in eaf

dens proportiones [ecabuntar. C

Dyarectz linex A B cp 2 parallelis planis GH KL MN
fecentus in punctis o E 8 ¢ F D. dicout A E rcta linca ad
ipamEs, iaeflc ¢cF ad Fp. Jungantur H
enim ac BD 4 D: &occurrat AD pla- Af c_\
WKL inpun&ox: & EX XF jungan-
twr. Quoniam igitur duo plana parallcla
KL MN 2 plano £8DX {ccantur, com- v
munes ipforum fectiones EX BD paral-
lelz s funt. eadem ratione quoniam duo )
plana parallela GH KL 2 plano axFc _ «16.hujus,
fecantur, communes ipforum fectivnes .
Ac Fx funt parallelz. & quoniam uni N
laterum trianguli. A 8D, videlicet ipfi B D \
BD parallela du&taeltex, ut aE ad & B,
ita pefit Ax ad xp. rurfusquoniam .uni M - ' .
laterum trianguli ADc, nempe ipfi ac parallela dutta eftsa fexei.
XF, erit yt Ax ad XD ¢, ita cF ad FD, often{um autem

ef ut Ax ad xp, i efle AE ad EB. ur igitur AE ad
£8, itaeftccF ad Fp. Quare fi due reCtz linced paral-cyyquincic
lelis fecentur planis, in eafdem proportiones fecabuntur. -
Quod demonttrare oportebat. o

PROP. XVIIL. THEOR. o

Si refa linea plano alcws fit ad reflos anguios; ¢
ommia qua per ipfam tranfeant’ plana eidem plano
.. ad recfos angulos erunt.

* Re&ta linea quzdam a B fubjecto plano fit 2d retos an-
gulos, dico 8& ommia plana quz per ipflam A B tranfeunt,
lubjecto planoad re¢tosans . D_. G . . A H:
gulos ef"fei Producarur :ton‘ :
per .3 planum DE, fitque - - 1
plani DE, & fubjecti plami . -
communis feGtio cE: & \ -} .
fematur in ¢ E quodvispun- -
GumF; Aquo ipfi €B ad - R
reftos engulosin pEplanogy, & F . B :
ducatur Fe. quoniam igitur A B ad fubjeétum planum eft
perpendicularis ; & ad omnes rectas lineas, quz ipfam con~
tingunt- & in eodem funt plano perpendicularis « erit. quare «; Difin;
- ' etiam

N

!

X

.
©
]
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etizm ad cE eft perpepdicularis. angulus igitis ‘A’ 59" reBrus <
eft:fed & GFBP:& Yectis. érgo Agﬁu”pa lela et ipfh FG.
. cft autem a8 fubj R SR - ° RUEEL SEBTHE

no ad re&tos angulos. & F & - fs"\“{

igitur eidem planq ad rectos

¢ 8- hujus. angulos & erit. at um
ad planum rectum eft,quan- l

do communi planorum fe- :
ctoni ad retos angulos | 1
¢4 DFn du&tz re&tx linex in uno J7 v o '
hupus.  planorum, reliquo C{lano ad reGtos angules ¢ fint : at: com-
muini planorum fetioni cE in uno planoDE ad rectos. an~ -
gulos dudta Fa, oftenfa eft fubjecto plano ad -reos. effe;
angulos. ergo planum pE reCtum eft ad fubjectum planum.-,
fimiliter demonftrabuntur & omnia quz per AR tranfeunt., ~
plana fubjecto plano recta effe. Siigitur reta linga, plano; -
alicui fit ad re los, & omnia quz per ipfam tranfeung.j
plana eidem plano ad: re¢tos angulos erunt. Quod oportebag
demonttrare. : , -

o e

Lo
) PROP. XIX. THEOR. e
&7 duo plana. [z invicem [ecantia plano alicuj fint. ad;
rectos angulos, (o commidinis 1pforum . [ectio etdems -
plano adref¥os angulos ers. - - - o L

Duo plana fe invicem fecantia a8 Bc fubjedto plano.
fint ad rectos angulos ; cammunis autern ipforum fectio fit

BD. dico BD fubjeto plano ad rectos angulos effe. Non

enitny, fed fi fieri poteft ; non fit, 3D ad.. . B

rettos angulos fubjedto plano: & a2 =

pun&to p ducatur in - plano- quidem A B,
ipfi AD recte linex ad rectosaongulos | .

PE: in.plano ‘autem B¢ ducatur ipfi |
¢ D adreftes angulos pr. Et:quoniam |
planum 4 B ad fubje¢tum planum redtum-}
eft, & communi ipforum fectioni AD
- ad rectos angulos jir plano a B dudts eft |,
4 Diffin DE, erit ¢ b £ ad {ubje@um planum per-.{.,
pendicularis. fimiliter oftendemus & b ¥
perpendicularem effe ad fubjeCtum, pla-.
num. quare ab eodem punéto b fub-
'Jeo plano duz redtx linée ad rectos angulos conflitute

5 13.bujus, 1UDL €X eadem. parte, quod fieri noné poteft. non. igitur
fubjecto plano:A punéto » ad rectos angulos conftituentur

- alie recte- line,. prter ipfam. p By communem planorum

AB BC

e b4 T ™ me gt o
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A# B¢ fefflonem. quarg D B fubjecto plapo cft perpendicu-
laris; Ergo fi duo plama fe invicem fccantia plino alicui
fint ad-recos, angulos, & coramunis iplorum fectio eidem
plan(j}fd' reCtos angulos erit. Quod oportebat demonitrare.

/% ! PROP. XX. THEOR. |
st Joiidas™ angulus tribus angulis planis comtmeatury:

dub quilibet rveliquo majores [unt ; quompdocanque

Jumpts. - - ’ '

- 8olidus angulus ad a tribus angulis planis BAC CAD DAB
contineatur, dico angulorum BAC cAD DAEB duos quol-
libke reliquo majores efle, quomodocunque fumptos. Si
emih BAC CAD DAB an- A -
gl inter fe aquales fing,

<ripi¢uam -eft duos quofli-

t reliquo majores effe,
?‘I:Ibmodo:unquc fumptos. ..
‘minus, {it major sacC.

& ad rectam lineam 4 B, &
2d pun@um in ipfa a, con-
fHthatur a angulo DaP, in plano per BA Ac tranfeuntey sa;.primi
®qualis angulus B'AE ; ponaturque ipfi oD ®qualis AE; &

per £ ducta BE cfecet rectas lincas AR Ac inpunctis B G, &

DB DC jungantur. itaque quoniam D A eft zqualis A £, com-
miinis’autem A 8, dux DA AB ®quales funt duabus AE A B;
&angulus DA® Bdualis eft mgulo BAE. bafis igitur DB bafi

BE eﬁ:-csequaiis‘.‘ & quoriiam duz DB DC ipfa BC majores 4, primi.
funt, quarum DB =qudlis often(a eft ipfi BE; erit reliqua

pc quam reliqua E ¢ :major. qubd cump a fit 2qualis A E,
gmmmiis autem A c & bafis D¢\ major bafi EcC; erit can-cag primi.

luspac angulo Eac mmajor.fed-ex conftru&iopeeft DA B
lus =qualis ipfi B.AE. quare DA B DAcC anguli, an-
0 B A ¢:-majores funt.- {imiliter demonftrabimusy & fi duo -
ilibet alii fumantur, eos reliquo efle majores. Si igitur
lidus angulys tribus angulis planis contineatur ; duo qui-
libet reliquo majores funt, quomodocunque fumpti. Quod
d&mqnfh’are oportebat. - - : -
~7 " PROP. XXI THEOR. |
Omnis folidus angulus, minoribus quam quatuor veftis
augulis plais continctsw.. oL
UL . ) : C o
“Sit folidus angulus ad 4, planis angulis BAc cAD DAS .
R 1 . con-
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- L]
contentus. dico angulos'BAC cAD ‘DaB quatuor reétis
efle minores. Sumantur enim in unaquaque ipfarum A8 A c©
AD quzvis pun&ta B ¢ b, & BC cD DB jungantyr. Quo-
niam igitur {olidus angulus ad A
B, tribus angulis planis con-
. tinetur CBA AED CBD,duo
“ 20 hujus. quilibet reliquo majores=funt.
iigitur CBA ABD, an-
oCBD funt majores. ca-
em ratione, & anguli qui-
demaca A c D, majpores funt B C
angulo Bc D ; anguli vero ¢ DA A D B majores angulo c D B.
quare fex anguli CBA ABD BcA ACD ADC ADB tribus
¢ o2 orim, AUl CED BCD cDB funt majores. fed tres anguli cBp
3*PUME gp ¢ DeB {unt ¢ xquales ducbus rectis. fex :gatsur anguli
* CBA ABD BCA ACD ADC ADB duobus rectis majores
funt. quod cum fingulorum triangulorum ABC ACD ADB
tres anguli fint zquales duobus retis, erunt trium triangu-
lorum novem anguli CBA ACB BAC ACD DAGC CDA A~
DB DBA BAD zquales fex redtis. quorum fex anguli
ABC BCA ACD CDA ADB DBa duobus reltis fintm
Jores. reliquiigitur BAC cAD D AB tres gnguii, qui folidum
continent angulum, quatuor rettis minores eruar. Quare
omnis folidus angulus, minoribus quam quamor rectis an-
gulis planis continetur. Quod oportebat nftrare. -

PROP. XXIL THEOR. _
St _fint tres anguli plani, quornms duo veliquo fint msa-
- jores 5 guomadacunyue [umpti , contincant autemn
ipfos relde linew equales \fieri potefl, ut ex 1is que
rellas equales conjungunt, triangulum conflituator.

Sint dati trés anguli plani A BC DEF GHK, quorum duo
reliquo {fint majores, egu.';;ymodocunque fumpti : contineant
autem ipfos 2quales re(tx line AB BC DE EF GH HK, &
AC DF Gk jungantur. dico fieri pofle ut ex zqualibus ipfis
AC DF GK triangulum conftituatur : hoc eft duzs reliqua

. . maydres effe quomodocunque fumptas. Si igitur anguli ad
“#primi- ad g g H fint @quales, & ac DF Gk zquales «erunt, &
dux reliqui majores. fin minus, fint inzquales anguli’ ad

. B'E H, & major fit angulus ad '8 utrovis iplorum qui funt
»bagprimi-ad £ B, major igitur eft & ¢ recta linea A ¢ utravis ipfarum
DF GK. & manifeftum eft ipam Ac und cum altera ipfa-

Tum DF OX, reliqua effe majorers. dico & DF 6K ipla ac

' ’ N majores

L R -

>
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majoresiefie. conftituatur <ad rectam lineam a 3, & ad pun- ¢ 23.primi.
&wm-in ea B, angulo ¢ Bk =quahlis angulus ABL, & uni

R T , M

F G K

ipirum A B BC DE EF GH HX ponatur ¢qualis BL, &
AL C¢L' jungantur. Quoniam igitur due A B BL dusbus ¢ B
HK wquales funt, altera alteri, 8 angulos zquales conti-
nent ; erit bafis Av bafi 6k ®qualis. & quoniam anguli
g £ 1, angulo A Bcmajores funt, quorum angulus GHK eft
xqualis ipfi A BL ; erit reliquus qui ad g, angulo LBc ma-
jor. quod ‘cum duz LB BC duabus DE EF squales funt,
ahera dlteri ; & angulus DEF angulo LBC major; bafisDF
bafi L c major serit. oftenfa eft autem ¢ k sequalis AL. g4 primi.
efgo DF GK ipfis AL Lc funt majores ; fed AL Lc ma-
jores funt- ipfa A c. multo igitur DF GK, ip@a A c majores
¢runt. quare rectarum lincarum Ac DF GK duz reliqua
majores funt quomodocunque fumpte ; ac propterea fieri
poteft ut ex zqualibus ipfisac DF ek triangulum confti-
tuatur. Quod oportebat demonftrare.

PRQOP. XXIII. PROBL. ,

Ex tribus angulis plavis, quoram duo religuo [fint ma-
« Jares, quomodscungae fumpts, folidum angulum con-
~ flisusre.. oportet autem tres angulos quatuor ref¥is

efle minores, o

Sint dati tres anguli plani ABC D EF GHK, quorum duo
reliquo fint majores, quomodocunque -furnpti, fintque tres
T B A E

AT e&n‘ \ * G .;(ﬁ‘
anguli quatuor retis minores. oportet ex zqualibus i

"ABC DEF 6HK folidum angulum contituere. abicindantur
#quales AR BC DE RF GH HK ; &AC DF GK Jungan;‘ur:
' ) eri
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« 22 hujus.
b32.primi.

. e 5 quarei.

EucLibts BreftnToRUM
fieri igitur poteft ut éx- #qudlibus ipls’ AY BP'g K" conlti-
tuatur « trizngulum. Irique 4 conftituatar L ¥ &, fea tic'A'c
quidem fit ®qualis LM, DF vero ipfm N’ & 'prctercd Gk
ipfil. N, & ¢Ira LM N triangulum circilus L M'N ¢ defdl-
batwr : fumaturque ipfius centrum x, qaod vl ‘erdt iil-
tra triangulum LMN, vel in uno ejus lacere, vel extrd.
Sit primo intra: & LX Mx Nx jungaitur. ‘dikoa’h

- majoremefleipla LxX. R LR
fienim non ita fit, vel / R AN
AB crit zqualis Lx,

.mo =zqualis. quoni- 'L

48 primi.

eCor. 1§.
primi.

Fafexti.
£ 4 fexti.

vel ea minor. {it pri-

am igitur AB eft -
qualis L x, atque eft
AB iph BC =qualis;
erit Lx ®qualis Bc,
eft autem L x ®qualis - et

x M. dux igitur A B BC dusbus L'x XM zquales futit, 4l-
tera alteri; & Ac bafis bafi LM aet}ualis ponitur:’ quare
¢ angulus A BC angulo L x M eft 2equalis : eadem ratione &
angulus quidem DEF cft” zqualis angulo Mx N, atgulus
vero GHK angulo NX L. tres igitur anguli ABC 'DEF GHK
tribus LXM M XN NXL zqualesfunt. fed tres' LxM 'MXN
NX L quatuor re&is funt » xquales.’ ergo & tresa8c DEF
GHK =zquales crunt quatuor rectis. atqui‘ponuntlir quatiior
rectis minores, quod eft abfurdum: non igitur A'B Ipfi L X
eft zqualis. dico prxzterea neque A 8 minorem effe ipla Lk
fi enim fieri potett, fit minor, & ponatur ipfi quidem A B
aqualis X 0, 1pfi vero B¢ zqualisxp, & 6P jungatur. quo-
niam igitur A2 eft 2qualis Bc, & X0 ipli XP 2qualis erit.
ergo & reliqua oL relique PM eft #qualis ; ac’ propterea
LM parallela/ cft ipfi oP; & LMx triangulum triangulo
orx mquiangulum. eft ¢igitur ut XL ad LM, ita 'xo0 24
or; & permurando ut LxX ad xo0,"ita £ M 2d b P. major
autem ett LX, quam x0. ergo & LM quam oPp eft major.
fedL M pofita eft 2qualis A c. & ac igitur quam op ma-

jor erit. itaque quoniam dux re@e lmex a8 Bc duabij

bag.primi,

s Cor. 15.
primi.

0X X P zquales funt, & bafis A ¢’ major bafi 0P} erit » afi-
gulus ABC angulo o xP majef. fimiliter demonftrabimus
& DEF angulum majorem effe angulo Mx N, & angulurh
GHK angulo NXL. tresigitur anguli ABC DEF G HK tri~
bus LXM MXN NXL funt majores. ‘at anguli ABC'DETF
GHK quatuor rectis minores ponuntur. multoigitur anguli
LXM MYXN NX1 minoreserunt quatuor rectis. fed & ¥ 2~
quales. ‘quod eft abfurdum. non igitut 4 8 ‘minor eft; quim

LX.

Law ol

2

- a3 P



14X, oftenfum autem eft neque effe zqualem. ergo major it
fie eft. conftituatur X2 pun@o x circuli L MN plano ad g aa. buiue.

retos angulos xR. & exceflui. quo quadratum ex aB fu- :
gm,;, quadratum ex LX, ponatur zquale quadratum quod

€X.RX, &RL RM RN jungantur. quoniam igitur R X
perpendicularis eft ad planum LM N circuli, & ad unam-
quamque iparum LX MX NX erit/ perpendicularis. & !3. diffn.
quoniam L X eft %qualis X M, communis autem & ad rectos
angulos X R, eritbafis LR ®qual's mbafi R M. eadem ratione ™ 4 primi.
& R¥ utrique ipfarum RL RM eft ®qualis. tres igitur
ret® lise RL RM RN inter {e zquales funt. & quoniam
quadratum x R ponitur ®quale exceflui, quo quadratum ex
AE fuperat quadratum exLX ; erit quadratumex AB qua-
quadratis ex LX XR zquale. quadratis autem exLx xR .
zquale eft » quadratum ex RL ; reCtus enim angulus eft , 4y primi.
LXR. ergo quadratum ex A B quadrato ex RL ®quale erir;
idﬁue aB pfirL eft 2qualis. fed ipfi quidem a B zqua-
lis eft unaquzeque ipfarum Bc DE EF GH HK : ipfi vero
RL ®qualis utraque ipfarum RM RN. unaquxque igitur
ipfarurn A B BC DE EF GH HK unicuique iplarum RL R M
RN eft ®qualis. quod cum dus LR RM duabus aB BC
zquales fint, & bafis LM ponatur zqualis bali ac: erit
rangulus LR M =qualisangulo ABc. cadem ratione & an-, 8 primi.
gulus quidem M RN angulo DEF, angulus autem LRN an-

ogHK eft zqualis. ex tribus igitur angulis planis L R M
MRN LRN, qui 2quales {unt tribusdatisaABc DEF GHK
folidus angulus " conttitutus eft ad R
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. Sed fit centrum circuli in uno laterum trianguli, vide-
licet in M.N, quod fitx, & XL jungatur. dico rurius AB
majorem efleipfa L x.
fienim non 1z fit,
vet a B eft =qualis L-
X vel ipfa minor. fit
primo xqualis.. duz
igitur AB BC, hoc
et DE EF duabus Mx
XL, hoe eft ipfi MN
zquales funt. fed M N
Jponitiir w®qualis DF. .. ;
ergo DE EF ipfi DF funtzquales. quod -fieri non p poteft p,0,primi.
nonigitur A B eft 2qualis 1 x. {imiliter neque minor. mulo
enim magis id ;}rod fieri non poteft fequeretur. ergo A B
ipfa L X major eft. & fumiliter 1 exceflui quo quadraturh ex
AB {uperat quadratum ex LX w%quale ponatur quadratum
« ‘ ’ ) » ex




" _ fus autem eft major, |

. lisxp, & oP jungatur. quoniam

¢ fexii.

r 4 fexti.

'...X0. ergo LM-quam oP eft mwjor.

_miam duz DE EF du-
. abusM X XN zquales

EvucLipis ELEMENFORUM
ex RX, & ipfa RX circyli planp ad reips. angulas, cop
fhituarr, fiet’ problema.” U L L O e e
> Sed fit centrum citculi extra triangulum LMN, ¢ gpa ,E,:%;\
& LX MX NX junganwr.,dico&%xms‘i?@:;;cmapr%
elle. Sienim nonita fit, vel wqualis eft, vel minor.. 43 Pivn
mo =zqualis. ergo duz AB Bc duabus MX.XL xquales
funt, altera alteri; & bafis & ¢ eft xqualis FalimL. anguns
lus igitur A Bc xqualis eft angulo MXL. eadem yatione 8&
G HK angulus i- - S . H. . ..
pliLxN cft - E
qualis ; ac pro- :
pierea totus M-
XN wqualis du-
obus'AEC GHK.. -
fed & anguli : Y
ABC GHK an- A C D . G, K
gulo DEF majores funt. & angulus igitar MXN, ipiQ

R TS
t

N

D £ F éft major. at quo= Koo

funt , & bafis DF -
qualis bafi MmN, erit
MX N angulus angulo’
DEF =w=qualis. often- .

quod eft " abfurdum.
pon igitur AB-eft = . -
qualis LX : deinceps vero. o

fteriderus ‘neque minorem ‘effe,
quare major neceflario erit.: 8'fi rurfud eirculi- plano’ ad
rectos angulos conftituamus xR, &/ ipfam! %qualem po-
namus lateri quadrati eus, quo quadratim ‘ex a B fuperat
quadratum eXx L X, problema conftituetur, ‘dico vero nequoe
minorem efle AB 1pfa LX. fi enim fieri .poteft, fit minor 5
& ipfi quidem A B %qualis ponatur X o, ipfi vero BC 2qua-

—_—

igitur A B ipfi Bc eft &qualis, erit ~ - L.
xo =zqualis X P, ergo & reliquaor. . O

relique PM ®qualis. parallela igi-

tur geft LM iphi P o, & triangulum:
LM X triangulo Px0 quiangulum.’ -
quare r utXL ad LM, itaxocadopi
&cpermunando ut Lxad x 0, fta L M-
ad o P. major sutem oft L X quam

. :' ) ‘l‘ . ."';.X
fed Lm eft zqualis ac. &'Ac igitar quam’ o K #ajos ¢

-

[EST : -

e 6 ek apd e e e e s
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rit. 7 itique ‘quoniam dux AB Bc dusbus oX XxP funt
sequales altera alteri ; & bafis A ¢ major eft bali op; erit
fangulus A 8c angulo ox P major. fimiliter & fi XR fu- a5 primi
matur 2qualis uNjvis ipfarum xo xPp, & jungatur oR,
oftendemus angulum ¢ K angylo oX R majorem. confhi-
tearur ad reCam lineam L%, & pundum in ipfa x angulo
quidem aBc zqualis angulus Lxs, angulo autem G Hk
zqualis . x T, & ponaturutrajye xs Xt ipfi 0x xqualis :
jangartrque os or sT. & quoniam duz AB Bc duabus
0X X s mquales funt, & angulus A B c ®qualis angulo o xs,
erit bafis ac, hoc eft LM, bafi os %qualis. eadem ratione, -
& LN eft equalis ipfioT. quod cum duz ML LN duabus
- 05 oT fint 2quales, & angulus ML N majorangulo sor;
. erjit & bafis MmN bafi sT major.. fed M~ eft aqualis DF.
efgo & DF quam sT major erit. quoniam igitur duze DE
EF duabus sx xT ®quales funr, & bafis bF major . bafi
$T ; erit angulus DEF angulo X T major. ®qualis autem
ot angulus sxT angulis ABC GHK. ergo DEF angulus
wgulis;A 8¢ ¢ HK major elk : fed & minor. Quod fieri non
poteft. Quod demonftrare oportebat. “

| /" PROP. XXIV. THEOR.

)& j&ﬁdurr{ parallelis v ])/ani.r contineatur, op;t;a/zi)a Epﬁm
' plana, ¢y wgualia, & parallelogramma crunt.

Solidum enmim cpGH parallelis planis Ac GF 8G CE
F3 AE contipeatur. dico oppofita ejus plana, & xqualia,
& parallelogramma efle. Cuoniam enim duo plana paral-
1 kaBG CE, 2 plano. ac fecantur, communes ipiorum fecti
- ones « parallele lfunt : erglo l: B ipfi cD eft parallelﬁ_ rurfus
| quomjam duo plana paralle ;3 :
BFAE fecantulr)‘a plano a c, A A=
communes i plorum fectiones & -
parallelee  {unt : parallela igi~ . o 16 hujus,
ureft AD ipfi Bc. oftenia c F
mtem " eft &«A‘Bn ;lyamucla- :
| CIx ergo ac parailelogram-

erit. ﬁmrz?irter demon- . D E -
frabimus, & unumquodque ipforum CE FG GB BF AR
prallelogrammum effe. jungantur aH DF. & quoniam pa-
nllela ett A3 quidem ipfi- pc; BH vero ipli cF, erunt
An bH fefe rangentes, duabus Dc cF¥ fefe tangentibus pa-
nllelz, & non in eodem plano : quare ®quales ¢ angulog; \, pujuc.
. cominebunt. angulus igitur ABH angulopcr eftzqualis.
.| Etquoniam du® aB BH duabus DC CF mquales« funt, 8¢5+ Pmh
L ‘ M angulus

177
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d gprimi. -angulus- A BM eequalis angulo DG F, eritid bpde a g baf pF
aqualis : &.A B B triangulum

«41 primi,cum ipfius quidem A BH trianguli :

fogrammumi : ipfius vero DcF trianguli, daplum.pasaliclo-

‘grammum ck ;. erit 86 pargllelogrammum xqugle. parglie-

ogrammo. ¢ E. fimiliter demonitrabimus & a ¢ parsllelo-

mmum parallelogrammo ¢F, & p
gr?alidogmmmon xquale efe, Si
is planis cantineatur; oppofita i

parallelogramma tunt. Quod oportebat demonftrar

¢ triangulo DCF.
duplum«.fit BG. g@m

mﬂeloizxammusn‘: AE
igitur folidum _paralle-
phus plaga, & =qualia,, &

€

cor. Ex jam demonftratis conftat, fi foﬁdum'?pafalléﬁs
contineatur planis, oppofita ipfius plana, & wqualia efle, &

fimilia, quip
- %qualesangu

o

© . 'PROP. XXV. THEOR. ~

St folidum, parallelepipedum plano fecetur
planis parallelo, erit ut
ad foliaum.

Solidum enim pasallelepipedur

elo. dico ut EF @ a bafis ad

uxz & fingulos angulos squales
atera proportionalia habeant. =

tur,oppofitis planis R A DH , _
bafim EHCF, ita efle AB Fy folidum ad folidumE&gcp.

» & cir

<
Y

oppefitis
bafis ad bafim, itaﬁlid’tmx

\

ABGD plano. YE fece-

Producatur enim aH ex utraque parte, & ponmantur ipfi
i B G- X ‘ ‘
N4 o MOy
T . K A - H M Nl ‘< :
X | N N
¥ €, X 8

quidem EH ®quales quoteunque HM MN; ipfi vero Ag
aquales quotcunque Ax KL, & compleantur parallelo-
gramma Lo K® HX Ms, & folidaLP KR HG MT. qua-

niam igitur quales inter fe funt LK KA A E reG= linem.

atfexti. crunt & paralielogramma- Lo K® AF inter {e # zqualia: itero-
que zqualia inter fe parallelogramma K Z K8 A5, & adbuc
b24-buus. parallelogramma L¥ KB aR inter fe ¢ qualia; oppofim
: enim funt. eadem ratione & panallelogramma Ec.HX MS

* -zqualia inter fe wnt ; itemque parallelogramma .HG HI IN

inter fe-sequalia: & in-uper parallelogramma pu M@ NT.

tria igitur piana folidorum LP xR AY tribus planis zqualia

- funt : fed tria wibus oppofitis funt qualis. ergo tria folida

: : : LP
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4P ¥ ¢ invet {o zqualia« erunr. esdem ratione & tria ¢ 1o Diffa.
folida £ D1 i ‘M1 funt 2qualia inter fe. quortiplex igitur huius
‘eftbafisF ipfius A ¥ bafis, totuplex eft & L ¥ folidum folidi
‘ay.-cadem- ratione quotuplex eft NF bafis ipfius bafis HF,
Yottiplex eft & folidum Ny ipfius ED folidi: & fi bafisLF

‘ot equalis bali N7, & folidum Ly folido N ¥ zquale erit;

& fi'befis'L ¥ fuperat NF bafim, 8 Ly folidumNy fuper-

abit; & fi minor, minus. quatuor igitur magnitudinibns ex-
‘fftentibus, duabus fcilicet bafibus A ¥ FH, & duobus folidis

AY ED; fumpta funt 2que multiplicia, bafis quidem a ¥, &

ay. folidiy videlicet bafis LF, & folidum Ly : bafis vero
HEy. & E D folidi, nempe balis NF, & folidum Ny. & de-
monftratum. eft {1 bafis L F fuperat bafim NF, & Ly foli-

dum folidum N ¥ {uperare; & fi qualis 2quale; & {i minor .
minus. eftigitur 4 ut 4 ¥ bafis ed bafim FH, ita A ¥ folidum 4 6. Diffa.
ad folidum E p. . Quare fi folidum pa:allele&i‘p’:dpm plano fe- """
«cegur, oppofitis planis parallelo; erit ut ad bafim, ita

folidum ad folidum. Quod oportebat demonftrare. . -

PROP. XXVI. PROBL.

A dutam rectam lincam, & ad datam in ipfa pan-
" &um dato angulo Jolido aqualem Jolidum _angulum

' c%@”}‘”e

Sit data quidem re@a linea aB, datum autem in ipfa

- A, & datus folidus angulus ad » qui Epc EDF

FpC &uhs‘ planis continetur. oportet ad datam recam

lineam; A B, &'ad datum 'in ipfa punctum a, dato angulo
folido ad D jequalem foli- '

v A D
dum angulum-conftituere. .
Sumatyr in linea p ¥ quod-
vis pun&uny'F, 2 quo ad
planum per ep DC tranfi- g . ‘
ons dueatur # perpendicu- L E € a1nbuju
Iwis po, & phooin pun-. Y /
F

4o G occurrat 3 jngatur-

-que’ DG, & ad reGtam lineam -a®, & ad datum .in ipfa .

pandtum a, angulo quidem EDc =qualis angulus & confti- 4 ,. orimi.

-utuT B A L angulo autem E DG conlituatur zqualis BAK. & .

-deinde ipfi pe ponatur zqualis Ak, & 2 puncto K plano .

'per'»:a L ad rédtos- angulos < crigatur KH 3 pomaturque ipfi ¢ 1> -huius

6 F 2qualis x 4, & 1 4 jungatur. dico angulum {olidum-ad

A 2 wi.angulis ‘BAL BAH HaL contincury equalem effe
angujoad b, angulis ED.C EDF FDC :Contento. hi-

LW M 2 mangur
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g sy

¢ 3. Diffa. tingunt, funtue’in. fubjed planoy reckos:

Tt

e 4.primi,

" wqualis rigitur & HB ipfi

» mangur eninnequales reétee kinex aib D, & jungaotun.ua
K& EE GE. quonim igitur. Fsperpendicularis efl :ack fithy
jeGum planum ,, & ad omnes reétas:.lincas:?tmlpfam <oPr
aﬂkﬁ!‘fﬁw{
_utetque igitur angulorum ¥ 6D, R G E geSuselt: eadem 1ar
tione, & uterque.ipforum HK-A HEBeft roctus, & quer
piamh due XA aB duabus - Y SRR SR TR ys)
G D.DE. ®fuales funt altera .« /g 3 ;
alteri, 8 angulos ®quales
go‘xf:tinent; :Tt edt "BK,
£G 'equalis. -eft autem. Bl
& KN equlis. G F,.at -
fos rectos: contingx.:t? o GO g 1N
L e B
v . furfus quoniam due Ax. K duabus D& GiRi®quakes

funt, 8 rectos : continent angulos ; erir.bafis A-Hrbafi-mF

wqualis * efique: A8 2qualis D E. ‘du igitur: HA ARdoar

' - bus ¥'p DE funtxquales ;. 8¢ bafis 1.8 eft 2qualis bafiirmel
fe.primic ergo angulus'f 4 H angulo' B DF: aqualis: eric - exdom-ra-

tione, & angulus H AL angulo.Foc eftmqualis, quando-
- quidem i aflumamus xquales A L D.C,: 8 jungamus K L.iHL
GC FC, quoniam totus BAL eft aqualistoti EDey quorum
BAK ipli EDG ponatur 2qualis ; erit reliquus KA L zqua-

lts reliquo cpc. & quoniam duze -k A! AL:duabus 6D DC’

zquales funt, & angulos quales. continent ; bafis kL bafi
cC qualis erit. eft autem & KH Zqualis G F. duz igitar
LK KH, dusbus cc ¢F funt -2quales ; dtigulélque’ reétos
continent : ergo bafis HL @qualis eft bafi Fc.\suriisquo-
siam duz HA ALduabus FD D.c equales, funt, & bafisar

* sequalis bafi F c; erit angulus HA L zqualis angulo ¥ D¢, at-

que eft angulus BAL EDG wqualis. Addatam

¢+ - tur rectam lineam, & ad datumma:g[a _ ef.mm‘datoiﬁ:
gélo folido ®qualis angulus folidus conititutus ch:‘,‘ Qi
ac ‘oponm\ L. o ES ’ :‘4’»‘!:'“ EEAA .'J> R ;

N

PROP. XXVIL PROBL.,

)41 dutam ream lipeam dato ﬁﬁa’opafpilf]e zged'oﬁ
X ;ngrik,; & femiliter. pofitum folidum . parallelepipedyms
deferibere. o rsosmisg,

Sit recta quidem linea A B.3-datum vero folidum parallele-
pipedum ¢ D. oportet ad datam rectam lineam A 3 dato folido
ﬂw.dip?do €. fimile, & Emiljter pofirum foligury paral-
wlelepipedum defcribere, Conftituatur ad re@am lincain A g;

)

IS BN B N I

3 ¢ tf v .
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Al U Y X X AT v o
& ad datlitn’in’ iph punicturn ‘4 ‘angulo’ folidodd'c zqua- ~ ¢
Edla'anoiilis) qui angulis BAB HAK K A B continesmr, im 4 26 hujus.
lus quidem B AW 2qualis fic angulo x cF, angulus
verd D4 K anbnlo BCGy & ¢ 4, v oLt
ungulus A K angulo - . D e e
ot /yBehacbutEcad co, LD, )
#aBE ad Ak, ut auvem 1. fexii

6cadicr, ita kA ad’.AH. SR A I
ergo t}x zquali ut ¢ ad K- G H
CF,/imerit 2a ad AW »
(;ﬁkﬁ,atu\ parallclozram- A B €  E
o34, & AL {ohidum.’ quoniam igitur eft ut Ec ad

cG,ith/Ba ad A K, nempe, circazequales angulos EcG BAK
latera‘fisnt proportionalia ; crit paralielogrammum k 2 ﬁa—
ralleldgrammo G E finile. cadem quoque ratione- paralle-
dogripnmum = H fimile eft parallclogrammo 6 F, & paralle~
4dogrimimum 138 parallelogrammo FE. trig igitur parallelo-
vm folidi-a L tribus paralielogrammis folidi ¢ p: fimi=

saifunt: fed gria ‘tribus oppofitis {unt =mt}eua}ia,~ & fimilia. ¢ cor. 24
<ergo comim AL folidum toet {olido ¢ p fimile erit. Ad datam buyus.
giour reCtan fneam A B dato folido parallelepipedo ¢ p fi-
mile; & fimiliter pofimm folidum parallelepipcdum AL de-
fevipeam eft. Quod: facere oportebat. SRR
B R T L T
Nl -‘:?ROP. XXVIIi. THEOR. -
$7 folidam parallelepipedum plano [ecetmr per: diago-
., uales, appafisorum.. plagorsim, ab ipfo plano bifariams
-rnﬁﬂlbﬁﬂru’t LN - .
! "Solidurfi enim' parallelepipedim a® plano cper fecetur
“per diagonales oppofitoturn planorum,videlicet c ¥ n 8. dico

ofidurn A2 planoc pEF bifariam fecari. R .
"‘Quoniam ¢nim Zquale seft cg F trian- ~ 4 34-primi
‘gulat trianguloc 5¥, friangilum vero~ 'C__._ . B
ADEtrianguloDEH; eftautem & ca 64 ‘
parallelogrammum parallelogrammo BE
zquale s, oppdfitum enimeeft; & paral-
lelogrammum c & zquale parallelogram- ,
q C H ; -erit prifina contentum duobus ‘
trahgulls co'F 4 D, & tribus patalie= | B/
logrammis ¢ 2 Ac cE 2quale prifmati, :
quod continetur duobus triangulis .t FB A : E

b 24.hojus.

b, 8 tibus parallelogtammis ¢ H

"BECE §”¢¢ﬂhﬂ‘§uﬂibﬁs“plgﬁi’s‘, & e
huthertd” & thaghitudine continéntur: ergo totusi A » foli-
:;“* ‘“"v"‘-“‘ P IC U IRTT RV ¥ t PR ,';’..~.,,__.\"\de
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dum 1 plmo co:rbifxmm(ecnm @dmonihm
oporeebar. iy

PROP. XXIX. THEORCLQ’“f

Sslids parallelepipeds quc in cadem funt bafi, & ed-

. m‘iwwﬁfw quorusm flantes ﬁmz in ¢y jdcr;z reﬁfz.r(
Imeis, mter [¢ funt €qualia. o

Sinr enim in ezdem bafi A 3 folida paraﬂdepxpeda éM
c N, eadem altitudine, quorum ftantes AF AG LM LN CIy’
CE BH BK fint in eifdem rectis lineis Fx Dk, dico foli-,
dum cum folido cN@quale D E 0 S
cie. Quonnm enim paralle-
lozrammum eft utrumgqae
1p20m:ncu CK; ent CB,
&34 primi. uan}:,e 1pxumnad{_xsz- c
ergo & pH eft 2qua-
ﬁss: communis auferatux

B H. re.u,ua. xgxtur DE - )
b8primi. qualis it rclique HK. quare & Dacmangulumdfmquale
trianzilo HKB. paralleiogrammun autem DG, eft ®quale
paraiiciorammo HN. eadem ratione & AEG triangulum’
aquale eit triangulo LaN. eft autem parallelogrammum
¢34 hujus, cr Ym.delovmmo ¢ BM, & parallelogrammum cg . pq—
allelogrammo BN zquale : oppofita enim funt. ergo &
pn[rmcomeutum duobus triangulis AFG m:q, & tribus,
- panallelogrammis Ap DG GG et xi) quod
duobus triangulis LMN HBK, & tribus pa.ralle
BM NH BN contifetur. commune Rpponatyf - ,'fohdum, cu-
jus bafis quidem parallelogrammum A B, e{)c)ﬁt:mn autem,
[pﬁ GEHM. ergototum cM f{oiidum para
hd elepipedo ¢ N eft zquale. Sohdz igitur pamlle-
2 quz in eadem funt & eadem altitudine,
uomm ftantes funt in eifdem re&is lmcxs, inter {e funtz-

tha (moddcrnonﬁmrc oportebat. =
ﬁ PROP, XXX. THEOR. = '~

Solida parelle peah ua in cadem funt baf & ed,
dem altit qaozom Jlanies non jmu zﬂ,t /dm
redlis lmcu, mter Je Junt oquakia.-. - . .0

Smt in eadem bafi 48 folida pamllelepxpedw CM cN &:

LN eudeuralumdme, quorum ﬁantcs AF-AG LM LN CD CE
BN
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B gpaonifine in eifdem redtis lneis. dico folidum ¢m
folido ¢~ =quale effe. producantur enim NK DH, & GE
F M, conveniant-

que inter {¢ pkﬁt N O bl l§\ ]\‘\1{

&is R X 5 & ad- <{E\P
hue, producantur Gligc \Lll}-\n
FMGE ad:o - ‘

puncta: & ax

LO cP BR jun-
ganur, folidum \
quidemr AcBL
parallelogramimi, ' : '

. ]

iph ;FDHM ecft : ‘ )
.zguale folido co, cujus bafis parallelogrammum A c BL « 29 hujus.
& diloppofium xPR 0, in eadem enim funt bafiacBr, & :
ipfotum ftantes AF AX LM LO CD CP B# BR funtin
eifdem” rectis lineis Fo pR. fed folidum co, cujus bafis
quidém parallelogrammum A ¢ 8L, oppolitum autem ipfi
XPRO elts :zquafc folido ¢ N, cujus bafis Acs1, parallelo-
Fﬁmmum, & ipfi oppofitum GEKN. etenim in cadem

tint bafi AcBL, & corum ftantes AG AX CE CP LNiLO
8x BR funt in eifdem rects lincis GP NR. quare & cM
folidum' folido ¢~ ®quale erit. Solida 21iFitur parrallelépi-

peda quz in-eadem funt bafi, & eadem altitudine,-quorum

antés non funt in ei‘dem reétis lineis, inter fe funt zqualia.
Quod demonttrare oportebat. :

“ . PROP.XXXI THEOR,-

Solida parallelepipeda que in equalibss funt bafibus,
& eadem alliz;'ine, inter fe funt €qualia. o
- Sint in ®qualibus bafibus A3 cD folida parallelepipeda
AE CF, & eadem altitudine. dico folidum aE Yolido c¥
zquale efle. fint primo {tan- A__H O D v
tes HK BE AG LM OP DF '
cZ.rs ad reQos angulos
bafibus AB cp: angulus
autem-ALB angulo cRD I, B € K -
fit inequalis, -8 producatur co NELINEY \
ipfi cr in direCtum.. RT: - - :
conftituaturque ad rectam Ny ax
linesm rT, & od punttum in ipla g, zx?ulo ALB @qud- ‘
hs# angulus xny.. & - poula\./tlur ipl.quidem, AL " aqusalis say.primi
q: + RT, .

D

T
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RTy iplt VEYe: 6B BqEboRyY, &adbpehdan S Tk iRl

miiﬁ ducatur X -G-« ;puh el ggfﬁmhm

RX, & o1 folidum. quoniad.igitur die Y& # dabits

‘¢ .. AL LB 2quales: funt;: 87 angulos codtineat dequaliss erit

parallelogrammum R X squale -& fimile marallelogrammeo

HL : & quoniam rurfys AL eftqualis R'T, Bcns1 1piRSs,

angulofque ,quiles continent, parallelogrammum R ¥ pa-

rallelogrammo a M xquale & fimileerit. cadem Yatione LE

parallelogrammum ipfi s ¥ zquale eft & fOmijile, tria igitur

parallelogfamma folidi- £ wibus: parallelografpmis {olidi

@y mqualia & fimilia funt. fed & tria tribus .oppofita &

b zquu‘}ia funt & fimilia. totum igithr 4 £ folidup parallele-

pipedum toti folido parallelepipcdo ¢y eft zquale. produ-

CaRmMrDR X Y, conveniantque inter fe in puncto’ X’ & per

' Tiph pe parallela ducatur T, & prodgcan;urfqﬁlpd b

wet - & convemiant in v, compleanturque-folida G ¥ R1. Yolidum - |

igitur ¥ © “cujus bafis ©ft R ¥ parallclogrammam; oppofitur

ca29. hujus. autem ipfi @T eft reequale {olido '¥v, cujus bafis eft R ¥
parallciogrammum, & oppofitum ipfi

b 24 hujos.

.®>v mcadﬂiﬁ 139\5.1

L. XK . PR ® e i
M ~ B INE_ s {\q* W EGTLOT
N O : i E.»..f L SN
1.1° ) ' X0 B, I BN I RTY SERVER 8
Al ﬂ{f"o R L IPTE  \T0  BEC s
/ : / o ' o Q L NJBRL \ T'A soni'l
S T IR SRR N WO B T €
' C AT OO B

funt bafi R ¥, & eadem altimdiney 8¢ eqrum fiantesR 2 R Y

TQ TX sz SN ¥ I' ¥® in eifdem Junt reis lineis 2x z ®.

fed folidum ¥y =quale eft. folido AE. g & %2 Jolide

AE eft 2quale. preeterea quoniam parallelogrammum g Y x T

* eft equaie paral elograar}?cr?o T, eténiﬁi;r;‘lelacclism eft bafi

R & In eridem parailelis R 7. 2x18. g!hxgadm

RYXT paralldogrﬁumod cib.eft mgualey; quoniame: & ipfi

2B et ®quale; paralicogrammum_ QT ®qualeicft - parsld
lelograming ¢ p: aliud autem it parallelogrammuns @ 1.

eft igitdr urf o1’ bafis &d bafim' nr, its !Q T ad iphoooars
.quonian: folidum parallelepipedum 1 fecarur plano nm

4 15 hojos i‘kms oppofitis: parallelo s crityg 4 ¢ D. bafis1ad. bafinun'ny
“1t& folidam ¢ ¢ ad R 1:{alidumt €adem, ratiane guoniasti foe
lidu parallelepipedum @1 fegatur {pl:mo Rek oppofitie phas.

nis parallclo, ut @1 bafis ¢ ad bafim B ,. it erivdalithum;

-0k ad- R folidum, i fed 18 ¢ D. bafiasd balm. D, -itkobafib:

o1y NG JPOR T D0 gios f@lidum o F ad & ’c}nﬁbmi
ot . oudum

4.



rudoT BB R X T [X8%
-folidumn £ ¥ ad foliduma L. quod cum utrumque Polidorum
&S5k ad folidym R 1 candem habeat proportionem,. folj-
Aunc ¥ plide Q¥ cft xquale. folidum autem 9+ offenfum
ok zquale folida.ak. ergo & ABipfi cRaqualeerir. <9 quind.

Qfl-'(fli.',;ju:,u‘ L X P
. E . N’r .S .
s .
) o YD .
BT ‘n C IR

~ Sednon fint ftantes a6 HK BE LM CN. oP DF R's ad reto¢
angulos ipfis A B ¢ bafibus. dice rurfus folidum a E zqua-
Je effe folido .c F, ducantur £ X pun@is K £ G M P F N sf11. bajus
4d fubjetum planum perpendiculares K2 ET G¥ M® PX
F¥NR s1,: & plano jn punctis2 T Y @ x ¥ O 1 occur-
it &diu‘nganmr ZT YO 2y TO X¥ XQ Q1 ¥1. xquale
iginir eft x® folidum folido p1; in ®qualibus enim funt
bafibus kM Ps; & eadem altitudine, quorum ftentes ad
retos angulos funt bafibus. fed x @ folidum folido A& eft
sizeqiale ;. kalidum vero p1 zquale ¢ folido ¢ F. fi quiden ing 3. hujuse
fdcm, funt bafi, & eadem altitudine, quorum ftantes non
hnt iln eifdem-rfgtis liteis. ol& folidum az {olid:)l lﬁ: P
ual¢ ert, Solida igitur elepi uz in zqualibus
{’{anz_ befibus; & .eadgm allt:’itudinec,p P::S:r (}c ‘ﬁmtzqzqualia.
(od demonftrare oportebat.
Y,f..;"".'f “"PROP. XXXII. THEOR: i
Solidapurallelepipeds qua candems habent allitudss
e inter fo funt dt befes. ¥
Sing folida: parallelepipeda A B ¢ D, quz eandem altitu~
- dipent habeanr. dicointer feeffc utbafes; hoc eft ut as
bifis.qd bafim .cF - b3} X "
infolidumasad [\ . \. A NG
c o folidum. ap+ - e — I ENOE
plicenm:enim ad :|{ - . .| . D S F AR 1 ’
iamlineamre .y el L) Bl |} R R
A% equalerm,& Voo o N N N}
abafirmieadem. A .= .. - C .- - G . H»
altirudine ipfi ¢ o folidum -parallelepipedum ¢ x compledatut;
folidum. igitur. a® folido' ¢ k. eft '« ®quale; in ‘=qualibus 431 hojm.
L s , enm
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enim funt bafibus A ¥ 1, & eadentaltitudine. itague quond= -
.t 1 amJolidum parellelepipedam cx plano e fecatur fitis 7
é15. hujus. planis parellelo ; ‘erit ut sfF bafisad bafim Fr, ita idlidurhs
’ HD ad D¢ folidum ; awque eft bafis quidem' FH bafi X'E 2-»
qualis, folidum vero Gk zquale folido ‘& B: eft igitur 8¢
ut AE bafis ad bafim c ¥, ita folidum A8 ad folidum ¢ D%
Quare folida parallelepipeda“qua eandem habent altimidi-
nem’inter fe funt ut baies. Quod demonftraré oportebar.  °

PROP. XXXIIL THEOR. =
Similia folida parallelepipes inter f¢ funt in trivhcma:
proportione homologorum lateram. - -

Sint fimilia folida epipeda a B cD: latus autem AR
homologum fit later1 ¢ ¥. Dico folidum 4B 'ad ¢ p folidurn’
triplicaram proportionem hgbere ejus, quam haber «x:
ad cF. progtnc;ntur enim EX EL EM- in dreGum'ipfis A E -
GE HE : & ipfi quidem ¢F ‘zqualis ponatur £ ¥, ipff vero®
FN zqualisEL ; : By e
&adbuc ipfi Fr n - I
zquahs EMI&. R .o o 40t
‘K L panglielo- o J AR 73 I X 4“
g.rammnm)&xo o 'f . G' A B PO SR :
folidum comple~ N SR VEEANE NN
atur. quoniam i- MM . .\ 8 1
giurduexe e © F A PR D
duabus cF FN S .
®quales funt; fed = M
& angulus KEL ‘ < _
argulo cFweft - R N N

< geequalis ; quia & e O
angulus AEG ]iFﬁCFN ob fimilitudinem folidorum-a B ¢ p:
erit & L parallelogrammuny fimile 8 zquale parallelogram-
mo ¢ N. eadem ratione, & parallelogrammum k M 2quale eft
& fimile parallelogrammo cRr, 8zadhuc parailelogrammuin
OE ipfi DF parallelogrammo. tria igitur parallelogrammia
folidi ko tribus parallelogrammis’ ¢ b {olidi qualm & fis

4 24 hojus. milia funt. fed tria tribus oppofitis :equalia 4 funt & fimikia
totum igitur. K o {olidum 2quale eft & fimile toti falido -

€ D. compleatur 6 X parallelogrammum 5 & % bafibns . guix.

demGk KL parallclogrammis, altitudine vero: eadem ipfi:

A B, folida compleantur Ax LP. & quoniam ob fimilitudis-

nem folidorum a8 cpeftutaeadcr, itaEc ad Fa; 8o

. BHadFR; zqualisautem Fc ipfi £K, & FNIp EL, &

. : , FR

RFEV I S SR J
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FREPH B M: erit W AL ad EXK, it GB ad EL, & HE ad

Em: fotut A E quidem ad EK, ¢ ita AG parallelogrammum # 1. fexci.
ad:paradiclogrammum 6 K ; .ut-autem GE adEL, ita GK ad .
Kt K t4HE adEM, iwPEAd kM. & utigitur AG pa-
raljelogrammum ad parallelogrammum cx, ita 6K ad KL,

,& PE ad.x. fed ut AG quidem ad G , it2 A B {olidum ¢ 53 Bujus.
ad;folidum E'X : ut autem G Kk ad KL, ita folidum gx ad
PLfolidum: & ut PE ad KM, ita PL {olidum ad folidum
Ko. & utigitur folidum A B ad folidum EX, itadEX ad PL, 4 11.quinti.
&PLad ko.fi autem quatuor fint magnitudines dcinceps
proportionales, prima ad quartam triplicatam proportionein
«habet ejus, quam ad fecundam. ergo & A8 folidum ad ¢ 11-Diffa.
folidum ko triplicatam habet proportionem ejus, quam a B 147"
udex. fedut aABadEX, ita AG parallcJogrammum ad pa-
rdlelogrammum G k ; & A E re@a linea ad iplam E . quare
& an falidum ad folidum x o triplicatam proportionem ha-
behit eyus, quam -A E habet ad £ x. ®quale autem cft Olidum
ko folido ¢ Dy & reta linea E K recte cF cft ®qualis. ergo
&4 B fpiidum ad folidum ¢ D triplicatam habet proportio-
nem ejus,, quam latus ipfius homologum A habet ad cF
homiogum,lgtus: Quod demonttrare oportebar.

tGor-Ex hoc manifeftum eft, fi quatuor re¢tz linex pro--
pértipnales fuetine, up prima ad’quartam, ita efle {0lidum

pinllelepipedutn. quod ‘fit % prima ad folidum quod 2

1d ;»gqui]e, ‘& fimiliter defcriptum ; quoniam & prima-

?g Qnmm‘ triplicatam proportionem habet ejus; quam ad

. | PROP. XXXIV. THEOR.

egualiam [olidorum parallelepipedorum reciprocantar
bafes ¢ altitudines,do quorum folidorum parallelepi-
“pedsram reciprocantar bafes & altitudines, ea inter
o fimt 2qualia. “ |
Sint: ia folida parallelepipeda AB ¢Dp. dico iplorum
bafes & altitudines redipro-. Bp ped R Pl;
ari,hoceft ut En bafisad - \g M_
bakmr v by ite effe altitudi- - § | 4t
netnfolidic p ad folidias - | . 1 ,
aldmdinem. Sint enim pri- L ‘
mo ftantes ¢ EF Lp.HK H 3 N
M NX:0D PR ad rectos -\ . S N A
mgulosbaﬁbusu;pﬁ)rmn A . E o) N

i
N
!
H .
[

dieo ut £H bafis od: bafin ‘NP, ita effe G adac. ﬁ%r .
A o S
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balis £ 1. bali v P fit equalis; eft, autem, &c.uﬁfqlid.um &>

ggalc.folidg ey erit &g M 2qualis ipli 4G.,

4 gaun-haa

us B H .N-P requalibus exiftentibus non fint A ¢, ¢ M, altitug
dines eequales, peque-as .folidum. flido: cp gqslag £k,
pouitur autem- axquale.. non igitur inequalis el almda, &

£ H bafis ad bafimn P,
‘#a crit CM -ad AG.

altitudini 4 G ergo equalis- it nogelle ¢ft 5 ac. Proprees;

At.vero non fitbafis X B .

zg =qualis bafi NB. g

\ 1. TUoralh : \‘— )

ot B 00 ofeap
SN PN
eSS

TP N

AL}

L
. <

EH fit major. eft
autem & AB foli- . .
dum {folido cp =- il

quale. ergo major eft H

cM ipfa A6 ; alioqui
-rurﬁxsp'fequer,enu o &

oA

B e € by

lida'as cD zqualia pon efle, quz ponuntur. =qualia, itas
que'ponatur ¢ T zt}uhlis ipfi A6: & 2 bafi. quidern NP aly

titudine aptem ¢ 't

olidum paraliélepipedum v.¢ nomplear

tur. quoniam igitur folidum A 2 folido ¢ p eft 2qualeyaliud

«7. quini. autem aliquod elt vc, 8czxqualir s #d idem  eandem’

‘proportionsm ¢ erit ut A b fohidum ad folidym 6
iolidpm 2d folidum c v; fed uta B foﬁﬂ{mﬂoﬁqmq q

;5B

b 3. hojus. ita 5bafis £ 1 ad NP balimgzque alta epim funta 3 c v foli
¢ 35 hujos, UE AULEM folidum cp ad ipflum, c¥,, ita ¢ Mp balis.

alis.ad,
T, &Mcad cT. & igitur ut, h@ﬁ,‘.ﬁHM;N\P;eb%ﬁ%&?;

McC ad cT. eft sutem c T =qualis AG. ergp & ut, &1 bahs

ad bafim NP, ita MG 2d ac. guare folidorum parallelepi-

pedorum AB ¢B bafes & alttudis qs.:rﬁmr...l_g;gﬂgg
afcs

* folidorum parallclepipedorum AB cD..

& altitudines

.. reciprocentur : fitque ut-EH bafis, ad bafimy NP, ita:fplidi
¢ D altitude ad altitudinem folidi -a.8. Dicq {olidum. A 5 fo+
lido cb zquale effe. fint enim ruyrius ftantesad  xeCtos st

eftquc ut En bafis ad baim NP, ita -altitudo. folidi. ¢ b.

gulos bafibus. & fi quidem bafis Eu fic 2qualis bai?ug
3{.

folidi B altitudinem :-erit falidicp altimdo altitudini.fo.

lidi-a B ®qualis. folida autem pargllelepipeda, .quae fnt in

4 j0.hojus.

agualibus bafibus 8 eadem alritudine inter fe ¢ zqualia funs.
ergo folidum 4 B folido ¢ p eft zquale. fedrnp:ﬁi

t EH.Dae

' fismqualisbafi NP, & fit & - major. .major igitur ¢ & fo-
lidi ¢ b altiudo altitudine folidi as; hoe .eft ¢ }é._i‘fﬁim
X

ponatur ipfi a ¢ ®qualis rurfus cT,. & fimiliter

um. Cy

compleatur. iraque Guoniam eft yt 5 K bafis ad bafim .p,
itrM ¢ adipfam ac : squalis aurer-eft 4G .ipl,c T eitf

bals EH ad NP

my: ita M.G2d ¢F. fed wrbalis £ ad
NP

S RN <o M Y1)
. 1 T
" . 5 SEF §5814
R N
i Loi NS

DE

e sk Ew ia s rd AT e IE.£F
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¥ bifn; i a3 folidum d folidum v c 3 &queala chim
fiin olidz A B cv, urautern ¢ ad'cT, ita & MP balis ad
bififr Pty & folidumn ¢ p-ad ¢ v folidum. - & igitur ue foli<
dim 28 ad folidom cv, iacp folidum ad foldum cv.
gbd’édr’uﬁuuumue' folidormm A8 ¢b ad ipfum cv ean<
o~ proporftionem habeat ; erit A8 {olidum folido c o 6
quale. “‘Quod- demonttrarc oportebar. Co
Non fyt-autem ftantes FE BL GA KH XN DO MC RF
redtos angulos bafibus ipforum : & A punctist 6 B K
X M D R ad plana bafiym EH NP ducantur perpendiculares,
qu# planis in puntis S T Y v Q z @ ¢ occurrant & com~
pleantur folida Fv x 2. dico & fic zqualibus exiftentibus
folidis. A B.c D, bales & altitudines reciprocari, fcil. ut-E W
ad bafim NP, ita , . R D )
alfitudinem folidi . g . g
cD'ad folidi A B alti-
tadineint. quoniam &-
mmYelidum- a g foh-
do et equale; foe
fido‘awtem 4 b zequale H—
W9 Blidum 53 in B N P
adetd nmamque funt - - \}¥ N
bift F'k, &eademal~ -+ < A E ' '
titudine 5 quorumi ftentes non funt in eifdeém rectis’ lineis :
& folidum D ceft « iquale (olidd Dz, qudd in eadem fint
bifr K'r; & eadém altitudine, quorum {tantes non funt iy
eifdermrectis lineis ; erit & folidum T folido DZ =quale.
2qualium dutem folidorum parallelepipedorurn, quorum al-
tihidines bafibus' iplorunt funt ad retos angulos , ba'es £ & gx anee
sltittrdines xecinocmmr. cft igitur ut £ bafis ad bafim X R, demoattre-
4 folidi Dz altitudo' ad altirudinem folidi BT. atque efteis
bafis’quidém FK bafi EW ®qualls, bafis vero xR equalis
b¥h 1 B. -quare ut £ bafis ad bafim N p, ita eft altitudo fo-
fidi pz ad folidi BT altitudinem. exdem autem funt altita*
¥ines *folidorum b2 D, itethque folidorum BT BA. eft
iditur ut'e A bafisad bafim NP, ita folidi D¢ altitudo ad al-
thadinem folidi -a’B. ergo {olidorum parallelepipedorum
A®'cD bales & altitudines reciprocantur. Rurius folido-
Tm' panalielepipedoram ap D bafes & altitudines re~
¢iprocentur , fitque ut- &H bafis ad balim NP, ita ahi-
tudo olidi cp ad folidi a B altitudinem: dico folidum as
folido tv xquale effe.  iifdem mmcc;iUe conftructis, ‘quo-
g ur £ H bafis ad bafitn N b, 'ita folidi ¢ p tlritado ad al-
Hritdinein folidi a8 ‘& bafis quidem EH eft 2qualis baft
¥K5 NP vero ipfi XR: erit- ut FK bafis ad' bafim :(lkv, -ém -
. titudo

K.

e

e ja.bnjm:
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" altitudo folidi cp ad Y8lidy A ¥ Alfitudinetn. "extdetty’dtdhn

funt altitudines folidorum' 48 2, & ipforuth ¢ b vz ¢f
igitur ut FK bafis -ad bafrm’ x ®, ita folidi pz alfitado #d
aititudinem folidi 8'T. -quare folidorum ‘81 Dz -piraliclepi-
pedorum bafes & altitudines reciprocantur; quordim aireth
tolidorum parallelepipedorum akitudines {unt ‘dd vedtos as-
gulos bafibus ‘ipforum, 8¢ bafes & altitudines-reciprocantar,
¢a inter fc funt wequalia. ergo BT folidum (olido b5z efFx

* quale. fed folidum qiidem BT quale eftfolido B A, crenith

in cadem funtt bafi ¥ k, & eadem altitudine, quorim fanves .
non funt in eifdem rectis lineis : folidum vero bz eft weide

folido pc, fi quidem in eadem funt bafi xR, & éademy dk
titudine, & non in eifdern rectis lineis. ergo & folidum A3
folido ¢ D eft zquale. Quod demonftrare oportebat.: 1 it

- PROP. XXXV. THEOR. »* " !
37 fint duoanguli plani equales.quorum verticibus fubli-
'{ne: m‘?ﬁiueﬁ' z'n_/;lya“ﬂt, ;Zd‘ cum: retis' limeis &
~ principio pofitis angulos contineant xquales, alferiim
-&ltert, in [ublimnibus autenp fumantur quevis puncia,
atque ab ipfis ad plana in quibus [unt asguli per:
pendiculares ducantur 5 & & puniisy: gue & pess
pendicularibus fiunt in planis ad primmws angulss.fak-
gantur relle lmee: cum fublimibus wqtiales- wi-
gulos contimebunt. o T

Sint duo anguli rectilinei zquales a¢ EpF: & 2 pun\-
&is A D fublimes re®® linee 46 pM conftituantur, que

" cum rectis lineis 3 principio pofitis equales ‘angulos conti-

" bus ad plana per BAC |

neant, alterum alteri: angulum quidem MDE zqualem -
gulo caB, angulum A - N
vero MDF angulo Gac C Lo
equalem: &,?umantu‘r
in ipfis AG DM quz-
vis puncta G M, 2 qui-’

EDF ducantur per-
pendiculares GL M N,
occurrentes planis in o
punctis L N; & LA G e sl
ND jungantur. dico angulum ¢ A'L angulo ‘M b N zqualém
efe. ponatur ipfi pM = jualis AN, & per H'ipfi G L parel
lela- ducatur uK. eft ‘autemn” L perpendicularis ad' planam

‘ o per
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POXBA G- £180 & HK ad # planum per B 4 ¢ perpendicularis « 8- bujus
writ. ducantusr 2 punctisk N ad re&gi lineasap aAc DF Dg
perpendiculates KC NF KB NE,& HC ¢B MF FE jungan-
M, quoniam igitur’ quadratum ex HA quale ® eft quadra- ¢ 47-primi.
A8 €% HK Ka; quadrato autem ex KA zqualia # funt ex )
K€ €A quadrawa ; eritquadratum ex Ha quadratis ex HE
X.CGa®quale. quadraus autem ex HK K ¢ zquale eft qua-
] ex Hc. quadratum igitur ex H A quadratiseXHC CA
®quale erit: & idcirco angulus HcA ceft reCtus. eadem ¢ 48.primi,
-ratione & angulus DFM retus eft. ergo angulus acH ipft
DF M eft ®qualis. eflt aytem & HAc angulus qualis an-
gulo MDF. duoigitur triangula funt MDF Hac duos an-
gulos duobus angulis zquales habentia, alterym alteri, &
uoum fatys uni lateri @quale, quod uni zqualium angulo-
rum fubtenditur ; videlicet HA ipfi DM. ergo & reliqua
latera reliquis lateribus 4 zqualia habebunt, alterum alteri. 416.primi.
quare 4 ¢ eft ®qualis_pr. fimiliter demonftrabimus & A B
ipfi.p Ezquale effe. umgantur 48 ME. & quoniarh quadra-
fum ex A H eft zquale quadratis ex AK KH; quadrato au-
tem ex AK @®qualia funt quadrata ex AB BX : erunt qua~
drata ex AB BK KH quadrato ex AH =qualia. fed quadra-
Us ex s; kH xquale eft ex BH quadratum; i:lcx&lis Cﬂir;tl
anpulus'eft HK B, propterea quod & HK ndicularis ¢
ad fubleCtum *plamlx)mo.r.’:leuadxgmm cigithr g}e{raeu 2quale eft
quadratis ex o B BH. quare angulus A BH rectus cft. eadem
ratione & angulus DEM eft rectus. cft autem & saH an-
gulus zqualis angulo ED M, ita enim ponitur : arque eft an
© ®qualis DM. ergo & AB ipfi DE 4 eft 2qualis. quoniam
igitur A ¢ quidem eft =qualis DF, A B vero ipfi DE; erunt
dux c4 aB duabus FD DE xquales. fed & angulus Bac
angulo FB & eft ®qualis. bafis ¢ igitur Bc bafiF, & trian-, . primi.
gulum triangulo, & reliqui anguli reliquis =quales funt. ergo
angults A ¢ B angulo DFE eit zqualis. cft autem & rectus
Ack zqualis re®o DFN. quare & reliquus BcK reliquo
EFN #qualis. eadem ratione, & cB X angulus eft =qualis
FEN. itaque duo triangula fimt B cX EF N, duos an-
08 duobus angulis quales habentia, alterum alteri, &
ypum latus uni lateri 2quale, quod eft ad =quales angulos,
gdelicgt BC i‘;;ﬁ EF. ergo & 4reliqua latera reliquis late-
bus zqualia habebunt. zqualis igitur eft cx ipi FN. eft
autem & ac ipfi DF qualis. quare dux Ac cK duabus
DF FN =zquales funt, & rectos continent angulos. bafis igi-
tur ak eft aqualis bafi pN. & cum A {it ®qualis DM,
exit & quod fit ex AH quadratum quadrato ex DM =zquale.
fed. quadratoex aH ®qualia funt exak kK H quadrata; ete<
N o “ - nim
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nim reCtus eft angulus A xH. quadrato autem ex pM 2quis

lia funt quadrata ex D N N M, qudd angulus D N M recties fir
quadrats igiturex A'K XH quadratis ex DN NM fant Jequa~

In ; quorum quadratum ex A & ®cuale eft quadrato ex DN.:
ergoreliquum €x K H quadratum reliquo quadrato- &x N m

cft zquele. & ideo reda linea nk ipfi MN =quals.: quod

cumn duee HA AK duabus MD DN tequales fint, altera al-

teri, 8¢ bafis 5 k bafi ¥M oftenfa fir zqualis ; anguRis HA K
f8.primi. angulo-mM DN 2qualis f erit. Quod oportebat demontrare. - -
v ... €or. Ex hoc'maniféftum eft, {1 fint duo anguli plani recti-
linisi xquales, ab ipfis autem conffituantur fublites réctae

linete =quales, que cum reétis lideis 3 prircipio pofitis
2quales contineant angulos, alterum alter, perpendicula~

res, qux abipfis ad plam in quibus funt primi anguli du-

. cantur, inter fe zquales efle. I C R

) PROP. XXXVI-THEOR:

Si tres refle linex proportionales fint; Jolidum paral-
lelepipedumm quod & tribus fit cquale eft folido pa-
vellekpipeds quod fit & medin, eqailatero quidem,

‘@guiangulo autems anteditfo.” -

Sint tres rect linex proportionales a B ¢, fit fcil. ut aad
B it2 B ad ¢. dico folidum quod fit ex ipfis A B ¢, =quale
efle folido quod fit ex 8, %equilatere. quidem, - 2equiangulo

autem antedicto. Exponaur folidus angulis ad E eontentus .

tribus angulis planis DEG GEF FED ;<& ipfi qiidem B
ratur zqualis I:ma.qu-xquf: ipfarum DE GE EF, & (olidl:;

A T
A X
B X L .‘_ (t3
- c ' i : .
. s . \J
M o L .

~parallelepipedum £x compleatur : ipfi vero A ponatur -

~ qualis L&fe& ad 1eétam lineam LM, & ad punétum in

«25. hujus. ipfa L ‘conftituatur « angulo folido ad & Zqualis angulus con-
tentus NLX XL M MLN, & ponatur ipfi quidem B zqualis

LN, ipfi vero ¢ zqualis LX. quoniam igitur eft ur A ad B’

ia B ad ¢, zqualis.autem eft 4 ipfi L M, & B unicuique

ipirum LN EF EG ED, 85_(: ipiLx; eritut LM ad EF

ita

An e px -y sy
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itg ¥ HlE%: & circuln aqyales angulos - £x GE R las
te#.%;%%emm}- Aerfg w x: parallelogrammum -parailelo
Pg,gmxgq_cg elt » zquale. & quoniamduo anguli plani rectis# 14 fexti.
inel squales fung GEF.XLM, & in ipfis. fublimes. recte
ligese wonflityyntur LN § B *quales, inter fe, & cum rectis
lipeig 3 principio. pofitis &quales .cominentes 6, alte-
rum, 3lteri 5 erunt ¢ Wm}m -quee 3 punctis N D ad ¢ Cor. 35.
lapa., per XL M G EF ducuntur, inter fe ®quales. ergo {o. bujss:
daLH EK cadem. funt dltitudine. quae verd in zqualibus.
bafibus funt folida parallelepipeda, & eadem altitudine, inter
fc 4 fupg mqualia, ergo folidum -HL wquale eft folido EK :4 4. bujus.
e.eft {Oliduin quidem HL quod fir 2 tribus 4 8 ¢, fo-
idum. vero Bk quod fitex B. Si igitur res recte liner’
prpportionales fint, folidu epipedum quod it 2

§ 1 Jm :
g_, s, mquale eft folido parallelepipedo quod fit, &o, Quod -
emonftrare oportebat. S e
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PROP. XXXVI1I THEOR:

5. quatuor relie bues rtionales. fint, &> goaecad
ol fiunt filda par sl pipeds fimila, o fomil.
wer defeyipta proportianplia erant. Bt fi qua ab ipfis
* fiunt [olida parallelepipeda. fimika, & fimiliser de-
| Jeripée proportionglia fint.; ¢ iple reéis linea pro-
partionales erans, "0 L L
Sint quamor, sede linear progartionales 4 3 ¢ F G Hfit

fye

, kil utas ad coyith 8B adGH, & defcribantur sb ipfisa ®
. ch BF &H fimilig, & fimiliter pofita folids P pipeda:
. RALC ME N¢.dico ut Ka ad LG ita ME edNG.
Quoniamenim folidum parallelepipedum x o fimile eft ipfi

L¢, habobit-» 9-4A/ad Lc triplicatam proportionem ejus

i b, ! <7 1 . . . A

Y o= i . ) - ‘
e N T N - N

. ‘v,+,,_ dd ? B | - S e

s A i
\J- X7 G §
.

ATTTB DB ¢ H
* qum ag habet ad cb. eadem ratione & folidum ME ad )
* ipfim N O 4 triplicatam proportionein habebit ejus quans «33.hujus.
* Hbetgr ad A atqueeft ut AB %d D, ita EF ad GH.'

,Utigim Ax‘adrLe; itamE uc.,quHi’tu:fohdur'rr.q K
¢ ‘atldlidum x.c; ita M folidum ad ‘folidum Na. dico -ut

¢

R 1
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rea linca A B ad rectam cp, i efie retam eF ad ipfam
o33 bojus. G H. quoniam enim rurfus AK ad L ¢ triplicaram 4 propor-
77" tionem habet ejus quam a B habet ad cb ; hibet ‘aur

& ME ad NG tiplicztam proportionem’ ejus quath E F .,

GH; atque ut Ak 2dLG, i ME ad 'NG: ericut A B/ ad

cp, ita EF adGH. Si igitur quatuor rectz linez propor-

- tionales fint, &c. Quod oportebat demonttrare. Ceap v

. - PROP. XXXVIIL THEOR' - *"

S planwm ad plamum refum fit ;-¢o b nhiguo prr

" &o corumn que [unt in uno_plano, ad alterem pla-

wum perpendicularis ducatuty ea in commincin pla-

" worm [eclionem cadet. s

" Planum nempe c¢p ad planum A B re¢tum fit, communis

autem eorum fectio fit oD, & inipfo cp plano, quodvis

punctum E fumatur. dico perpendicularem quz 2 punco

E ad pianum AB ducimr, ¢ o o

STl e

czdere in ipfam ap. Non ¢ T
* epim; fed fr-fieri poteft; ca- RS
datexea, ut EF; & plano e R
‘AB in pundo ¥ ocourrat : I\ Ap . 0

& punftoantem F ad DA - )
_inplano aB dicula~ .
v v-asd;xamrrz,dqlneg‘uidgn - R : %
Ditin. & plano c B ad «re€tos apgules erit ;& B¢ jungatur: quos
f:ﬂ}"u;. niam igitur F¢ plano cp eft ad reéos_ ]?)s;vconting«it
. autem.iplamrecta linea £6.quz eft ineodem ¢ p plano:
¢3-Diffn. erit angulus FGE « reftus. led & BF: phno as-ad retos
bojus angulos eft ; reus igitur eft angulus EFG. quare trianguli
4 17.primi. EF G duo anguli ducbus rectis funt2equrales ; quodefts abi
furdum. non igitur 3 puncto £-ad a® plamim’ pe
T ot ok, S gt plaminng st % I Ipfm
2t nec .-Si igitun ¥ ad ‘planum reCtum A, &
PROP. XXXIX. THEOR.
L&;eaﬁﬁa@ﬂqrﬂl_felffwde;‘o%eﬁzorm.phmxm latova
;. Jecentay étfkr_mm; per [eltiones vero plana, ducan-
. dary communis planorum_feltio, ¢ folbidl. parallele -
pipeds diameter, fefe bifariam fecabunt. .0

Y

4

" .., Infolido enim parallelepipedo a F oppefitor ‘lauop' o5
G e i concs i PUT o
" A.»{j,l' - R e ERERE PPV I 7 J&

IR
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& per leCtiones: plana ducantur kN XR ; communis autem
planoram fectio fit s, & folidi parallelepipedi diameter fit
DG. dico Ys p6 fefe bifariam fecare, hoc eit v 1 quidem
ipli Ts, DT vero ipfi TG =qualem effe. Jungantur enim
DY YE BS SG. qugniam igitur p x parallels eft ipfioe, al-
terni anguli DX Y YOE inter fe xquales « funt. & quoniam
DX quidem eft 2qua- ® P
lis ok, xv verp ip ' e N 4 o
Y0, & angulos zqua- U R oS e e W s
les continent ; erit & NE |-} e} ) | beprimi
bafis DY :tquahsbaﬁ \ . PSR S
YE. & triaggulum p- ’ o T ;
X Y triangulo YO E, & \ A \
reliqui anguli reliquis [ . N B
angulis equales; aogu- - ‘ N B
mturx]zn etz - M HN ST P
isanguloorE, & B — N TR
ob id ‘nl%&l linea,cft' [ DL € 14-priml.
gcn. eadegartatione, AN A .
BSG I , stque - .
eft Bs =qualis sc:q& A N _ o
quoniam ca ipfi DB, zqualis eft & parallela, & ca eft
2qualis, & parallelaipfi ¢ ; erit & pB ipiec =qualis &
parallels ; & ipfas conjungunt re&= linee DE G B paral- .
lelaigitur 2eft bE ipfi BG, & fumpta funt inutraque ipfa- &Q3.primi.
rum qu&vis punéta b Y 6 s, & juncte funt DG YS. ergo .
Do ¥ s inuno ¢funt plano. quod cum pE fit parallela B, ¢7- buins:
erit & EDT angulus angulo 8GT ®qualis 4, alterni enim )
fune. eft autemr & pTY angulus %equalis f ipf G Ts. duo fis.primi.
igitur {unt triongula DTY GTs duos angulos duobus ap- - -
is @quales habentia, & unum latus uni lateri zquale,
«quod uni zqualium angulorum fubtenditur, videlicet Dy
_ipfigs: dimidia enim funt iplorum DE Bg, ergo & reli-
qua latera reliquis lateribus wmqualia habebunt.” quare pT
quidem eft 2qualis TG, YT vero iph Ts. Siigitrin fo-
lido parallelepipedo, &c. Quod oportebat demonftrare.
" PROP. XL. THEOR.
*St fint duo gz]mata wque alta, guoram unum quidemn
bafimt habeat parallelogrammum, alteram vero lri-
angulum, & parallelgrammum duplum it trianguli;
ea mter fe aqualia crunt. : ‘
" " Sint prifinata @quealta ABCDEF GHRLMN & unum
_quidem bafim habeat parallelogrammum AF, aleerum g;rz
2

~

4129.primi.

3
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anﬁnnguhm & duplum fit AP perallelogammum
mﬁulrc dico prifma ABCDEF prifinati GHELM N

fle. Cmﬁmwwa Go folida. &quomam

tmnguhen:eﬁ ﬁ - B D . % 0
plum; eft autem & A — N
pra.rallclogmmmum : B

« 4x'primi. duplum « trianguli  H-
K} grit AF )
gr’amum parallelo- & , &

uie vero in zqualibus =~ E P . K
unt bafibus folida pa-
b 31.hojus, Tallelepipeda, & eadem altitudine mﬁu fe gualn‘funt
igitur Ax folidum folido Go. aogue

¢28. hujus, dem A X dxmxdmm ¢ ABCDEF prifina, folidi vero co dx-
. midium ¢ eft prifm e HELM N, agonncnn' prifina
"‘mati c HXLMN_ eft 2quale. Si igitur fint duo o0
wque alm,&c. Quod demon&me oportchet. v &

Ve
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LIBER, DUODECIMVS.

PROPOSITIO I. THEOREMA.

Imilia polygona circalis inforipta inter fe [fumt
ut diametrorum quadyata.

Sint circuli ABCDE roun.,&m:pﬁsﬁxmhapolygom
ABCDE FGHKL; diametri autem circulorum fiot 8
&N. dico ut quadratum ex 8M ad quadmtum ex 6N, m
efle ABCDE polygonum ad polygonum FPGHKL. jungan-
tur enim BE AM GL FN. & quoniam pol ABCDE
fimile eft polygono FGHKL 3 &nAx nngulocn.
eft zqualis: atque eft ut

BA ad AE, ita GFl:d;L
‘duo igitur triangu unt
BAE%I-‘L unum angulum
lo qualem haben-
ua, videlicet angulum B AR %

angulo G FL, circa zquales

aurem os latera pro-

portionalia, quare tmngulum ARE triangulo FGL =qui-
um-c& ac propterea angulus AE3B zqualis eft an- 4 6 fexii.
o FLG. fed angulus quidem AEB angulo aMB eftbz- 4, (erii.

qualxs in eadem enim circumferentia confiftunt. mgulus .

aut;cmm.czquahs éeft angulo FN@. ergo & AMB :

lus eft qualis angulo FNG. eft sutem & rectus ¢ angulus . ;y. teniii.

BAM 2qualis reto GFN. quare & reliquus reliquo =qua-

lis. 2equiangulum igitur eft triangulum aM s triangulorG N.

ergodutBM ad GN imBa ador. fed tionis qui- i
dcmnuadcnduplm?thpmpmtxo {exsmad t
3 A

quadratum
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435 fexti quadratum €xG N ; proportionis vero 8a ‘'ad GF duplicata
eit preportio A BCDE polygoni ad polygonum FGHKL:
& ut igitur quadratum ex BM ad qua&lmm €exX G N, it pe-
lyzonum ABCDE ad FGHKL polygonum. re fimlia
polygona que in circulis defcribuntur, inter fe funt ut dia-
metroram quadratk. Quod demonftrare oportebat -

LEMMA. :
Duabut magnitadinibus inequpbbus expofitis, fi A
" “majort anferatur magus_guin dimidiam, & ab eo
quod reliquum eSt, rarfus auferatur majus  guims
diinidium ;, ¢ boc femper flat: yeknquetst tandems
quedam magnitudo que minor: magnitudine expo-
i1 minor erit. R )
Sint duz magnitudines inzquales A B ¢, quarum major
aB. dico fi aba%gﬁ A B auferatur majus quim dimidinm,
&ab eo quod reliquum eft, rurfus auferatur majus quam
dimidiurh, arque hoc femper frat, relinqui tandem magai-
tudinem quandam, qua magni- © ' L ¢ &
mdine ¢ minor erit. etenim 6 - . o !
multiplicata, fiet aliquando major 4 - ] A
magtnitudine A 8. multiplicear, - - gl
& {r pE ipfius quidetn c multi- x - S B ST
plex , major -autem quam AB, - C S
dmd’amrqucnz in partes ipfi ¢ H .
zquales DF FG GE. & abipfa -
A B aufcratur majus quam dimis.
dium BH: ab ipia vero a1 rurs
fus majus quam dimidfum aufe.
ratur HX, atque hoc femper fidr, -
quoad divifiones, que funt inas,
multitudine Zquales fant divifio- = 5
nibus, quz in pE: fint i’ . \ -
divifioncs AX KH HB, divifionibus bF Fc 6 E multitudine
- %quales. 8 quoniam major cft D& quim A8 & ablasum
eft 4b ipfa quidem DE mifus quam dimidium. :G ; ab ipfa
vero aB majus quam dimidiutn BH ; erit- reliquum €D
‘xel,xq;lp HA majus. rurfus quoniam major eft &, .quam Hiy
.. &.ablatum eftab ipfa qurdem 6 p dimidium GE; 4b ip
V&Lo, U A majus, quam dimidium Bk ; reliquum FD reliquo
AKmajus erit, eftqueF p xqualis ipfi ¢, ergo ¢ quam-xx
. it major. mmordi‘gimr eft AX quam’ c. ergo EX magniti-
* fline a8 relicta cft magnitudo Ak, expofita mm:mag;:
e ) g ) tu "

R

E B

N
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eudine gminor. { Quod demonftrare oportebat. Similiter au-

tem: demonfirabitur etiam fi- dimidia ablaca fugrinr. © EF

prima decimi, - - :
.~ " PROP. IL THEOR. -
Circali inter e funt ut diametrorum guadvata.

Sint circuli ABcD EFGH, dismetri aytem ipforum fint
8D FH. dico ut quadratum ex BD ad quadratum ex rH,
ita eflecirculum ABc D 2d EFG H ¢irculum. Si enim non it
fit 5 erit.ut quadratum ex 8 p ad quadratum ex FH, ita cire
<nlus A BC.D vel ad fpatium aliquod minus cirulo EF G H,
wel ad majus. fit primum ad minus :
quod fit s: &incirculo EFGH defcri-
batur quadratum EFGH. itaque defcri-
ptum in circulo quadratum majus eft
dimidio circuli E FG H ; quoniam fi per
ponca e F G H contingentes circulum

"ducamus, erit defcripti . citca circulum
quadrati dimidium EFGH. delripo
autem circa circulum. quadrato minor
eft circulus. ergo quadratum EFGH
majus eft dimidio circuli EFGH. fecen-
tur bifariam circumferentiz EF G G H
HE inpun&isk L M N : &EK KF FL
LG GM MH HN NE jungantur. unum
quodque igitur triangulorum EXF FLG
GMH HNE_majus dimidio fegmenti
circuli in,quo confiftit, quoniam fi per
punéa K L M N contingentes circulum
ducamus, & patallelogramma, quz funt

Edmllelogmmmi, quod ad ipfum eft: c
{ed fegmentum minus eft parallelogrammo. quare unums-
;quodque  triangulorum EXF FLG GMH HNE majus eft
~3nni§f io fegmenti: circuli, in quo confiftit. reliquas igitir
«l ias. bifariam fecantes, &.jungentes retas lineas,
- atque hoc femper facientes, relinquemus. tandem quzdam
«cinculi fegmenta, quz minora erunt exceffu, quo circuls
EPGH ipfum. s fpatium fuperat. etenim oftenfum eft in
:.Etr:cedentiv Lemmate, duabus magniwdinbus “inequali-
~bus-expofitis, f1 2 m_niori auferatur majus quam_dintidi-
um, & ab- eo quod re ixﬁu,imr,f rurfus majus quim dimi-
IR 4 o * diurh,

t
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in rectas lineas RF ¥G GH HECOmple- ', ..
amus ; erit « unumquodque triangulo- | A4vpumb
rum EKF FLG GMH HNE dimidium | 4

s
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- dium, & hoc femper fiat ; relinqui tandem magnitudinem
aliquam, que roinori ‘magnitudine .oxpdfite fit minor. ita~
que reli¢ta fint fegmenta circuli EFGH in reflas lineas EX
KF FL LG GM MH HN NE, quedninora fint-excelly; quo
circulus EFGH - ipfum s fpatium fuperat. ergo religuum
EKFLGMHN polygonum majus erit fpstio s, Defcribatur
etiam in ciralo ABcD, polygono ERFLGMHN fimile
polygonium a X6 CPDR. eft igitur ut quadratum ex BD
ad quadraum ex FH, §ita polggonnm AXBOCPDR ad
EKFLGMHN polygonum. fed & ut quedmtumex 3D ad

€X FH, ita ABCD circulus ad {patinm 5. .ergo 8¢

.. qusdratum )
¢1rquinth ¢ ye circulus ABCD ad fpatium s, ita polygonum. AX Bo-

CliDR ads\xn.c}:‘!il_n pal :&ug&; nngormg};&
culus. ABCD €0 quod in i ygonq, -G - 1Pt
Ioa‘%?émiaus,

4dEx hypo- tium s ma]us eft ¢ Polygono EKFLGMHN.

thefi.

. a14quiner, s(timd fieri non poteft. - Non igitur eft ut quadrauip ex 58

LA

tum ex F H ad quadra-~ RV

tumex BD, ita circu- co

lum EF 6 Had aliquod ol
" fpatium mins circulo . - "

© ABcD. dico igitur nequeéﬂé ut quadratum

quadratum ex F A
ita A BCD circulus
fpatium aliquod mi-

_nus circulo EFGH. -
Similiter oftendemus

neque efie ut quadra.

1 ex 2D .ad qus=
dranim F H, it2 circulum ABcD ad aliqugd fpatium, majs
circulo EFGH, fienim fieri pateft, fitad pajus {patium s.
erit igitur invertendo ut quadratum ex F i ad. quadratum
ex BD, ita {patium s ad. A 3¢ D circulum ; fed, quoniam s

. majuseft EFG H circulo; erit ut fpatiym s ad AB¢ D circi,

lum, ita circulus E ¥ H. ad.aliquod {patium migus circulo. .

ABCD. ergo & ut quadratum ex ¥ H ad quadratum ex. BD,

- ita EFGH circulus ad aliquad. {patium misus « circulo A g-:
* T.D, quod fieri non poffe oftenfum. ¢ft. non igitur ut qua-,

dratum ex BD ad quadratum ex Fa, ita‘eft cikculus ABCD.

ad fpatium aliquod majus &FGH arculo. oftenfum aytem,

eft neque ad minus: quare ut quadratum ex 8D ad qua-

gr_alqurlz; eXFH, itaf_ri‘t'ancndcxmxl‘ us ad circulum EFs H,
irculi igitur inter fe funt ut diametrorum . quadrata. - .

oftendere oportsbat. « oo

. ... .PROP.

A

b

.
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T »spnop m THEOR

Om.r amis rrm:galarem babens baﬁm a’wi:{' tar
i Ja’g pyramides, « uale.f ? Similes inter /.':,
" que trmngalare.r baﬁ: abent, [imilefque toti, &y
" duo prifmata wqualia, que quidem pri fmata dmn-
&a rotins pyramdu SJuuns ma;ara. L )

. Sxtpynm:s, cujus befis quidem aBC um ; vertex
sufer ponum p. dico pyramidem Amﬂm in duas
yratnides quales 8 fimiles inter fe, befes
& fimiles toti, & in duo prifmata equalia; & . - -.
* duo prifimta dimidio totius pyramidis efle majora. fecer
tur enim AB BC CA AD DB DC bifariam in puniss 7 :
cn KL, &EHEG GH HK KL LH EK KF FG j
quoiiam igitur AE qmdemeﬁ usdis £B, AH V6104 5 fexti.
c%inn,fam-;n ipips emnu:‘nte& HK
cla ipfi A B. gnmmumxmu HEBK. b3¢.prim
zqualhzsf g8 ipfi € seprimi
eftvequahs, ergo & ar ipfi HK ®-- C
3uahsent,diautem&nnzqmlu HD.
ue igitur AE AH dusbus xn HD 2~
quales ﬁm,“nlnem alteri, & angulus
EAH canguloxHD; bafis igi-
turdsnbaﬁxneﬂ:wquahs quare tri-
angulum ae s guﬂeeﬁ: & fimile tri-
an%nlo HED. ratione & trian- -
gulum anc HLD e eft
& fimile. & quoniam -duz linez
e!bt?ex;gcntes zubua duabusn&u}:—
neis fefe entibus XD DL panliele - .
fungﬁnmmcodem lano,zq 1uales Be& v :‘ e
¢ contincbunt. e us 28 G eft 2xqualis angulo* 1o,
;ng: rurfus quoniam dﬁozﬁ linez e # HG duabus xn‘"‘" ,
DL =quales funt, altera alteri, 8¢ angulis 4 G eft 2qualis
angulo KDL ; erit 4 balis E¢ bafi ® L equalis; xquale igitur
el & fimile tmngulum E'nc KDL. eadem rati-
oié & A EG triangul baﬁ o ﬁtmletn loHKL.
quare pymmis cu s quidem Ancu'imguum, ver-
tx auttt’:m ptm&u&mn, aqx?ahs & fimilis eft pyramidi cujus

baﬁse{’c tnangulum HKL, & vertex D & quo-
uni laterum trisnguli A p 8, videlicet ipfi AB,EN‘J‘#‘!
duazeﬁux, emmmgulumADn triangulo DK

angulum,
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cimi.
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angulutn; & latera habent -propomionalia. fimile: igitur ¢
ADB triax?ulum trimgulopmuﬁ::;'&ead.emmt_i_gnc,.qigﬁ
gulum quidem DB fimile eft triangulo B K& ;. triangulum
vero Apc trighgulo pEL. . & cum dug recte linee. fefe
tangentes BA- Ac duabus rectis lineis {efe tangentibys kB
HL panllelz fint, nun exiftentes in eodem plano, he zquas
les angulos ¢ continebunt. angulus igitur B A ¢ angulo KHIL,
eft 2qualis : aoque eft ut A ad Ac, itakH ad HL.€5go
ABC triangulum fimile -eft trianfulo-nxt;;.ideoqne.pyrm,

. mis, cujus bafis quidem trisaagulum ABc, vertex autem

puwdum p, fimilis eft pyramidi, cujus bafis. triangulum
HKL, & vertex pm&umpg.mgd pyramis cujus bafis quidem
HEKL trin.ngllum, vertex autem pui-- Cpu
&um I:ﬁso enfa eft fimilis pyramidi, . . p .., .-
cujus bafis triangulum AEG, & vertex o

- H pundtum. quare & pyramis cujus ba- . -

240 unde-
cimi.

f1o.difin,
nndccim!'.

.ﬁsf o ;;tm;r:&dc?;cvqrtcxba;‘).un&um, .
D, fimilis eft p cujus bafis AEG
triangulum , & vertex punftum H,
wtraque igitur iplarum -AEGH HKLD. - "
i fimilis eft toti pyramidi . -
ABCD. & quoniam sF eft zqualis F.c, ..
erit EBFG parallelogrammum duplum
i i GFc: & quoniam duo prif~ -
mata zque alta funt, quorum anum .
idem bafion habet paralielogrammum; B ... ¥, - ¢
E.cmm vero t:imgtStalm,A eftque parallelogrammum duplum
trianguli ; erunt ea prifmata inter fe zqualia 7. ergo prifina
contentum duobus triangulis BKF EH G, & tribus paralle-
logrammis EBFG EBKH KHGF, cft zquale prifmati, quod
duobus triangulis 6 Fc HKL, & tribus parallelogrammis
KFCL LCGH HKFG continetur. & maniteftum eft utrum;
que ipforam prifmatum, & cujus bafiseft E 86 F parallels-

grammum, oppofita autem ipfi Hk redti lined , & cujus - |

bafis eft GFc triangulum, & oppofirum ipfi triangulum
KL H, majus effe utraque pyratnidum quarum bafes quidend
AEG HKL triangula, /vertices autem pun@a H D quo.
niamn g}ungmxus EF.EH reftas liness, prifima quident,
c is eff. £8F G, paralielogrammurn, & oppofita ipl
1eéta linea HK, majus et pyramide cujus bafis B F triatic
gnlum, .vertex autem punctum & ; fed pyramis, cujus bafiy
wriangulum £BF, & vertex. K punctum, eft f xqualis pyid:
midi cujus bafis AEG_triangulum, & vertex punchim 1i;
&qualibus enim & fimilibus planis continentur.quare & pri{i
magujus_bafis. parellelogrammuip’ & 57 6, oppofita @ufgg

s 2
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ipfi et linek HK, majus eft ;pyramide cujus. bafis.a£q
t;idhﬁhnn, & vertex pun&um H. prifma vero cujus bafis
fparal u:ﬁrhmmum EBFG, & oppofita ipfi recta. linea Hk,
eft ®quale prifihati cujus bafisoFc triangulum, & ipﬁ op-
faﬁtumtriangulum HKL: & pyramis cujus bafis triangu-
um A gG, vertex autem H m, cft 2qualis pyramidi
cijus bafis HKL triangulum, & vertex punGum D. ergo
duo prifinata de quibus dictum eft, funt majora duabus di-
&is pyramidibus quorum bafes triangula A £ ¢ HKL,vertices
autem H D punéta, Tota igitur pyramis cujus bafis A B¢ tri-
angulum, vertex autem ‘run&um D, divifa eft in duas py-
ramides wequales, & fimiles inter fe, & fimiles toti: & in
duo prifmata qualia : funtque duo prifmata dimidio totias
pyramidig majora. Quee oftendere oportebat.

PROP.IV. THEOR.

Si fint due pyramides €que alie, que triangulares
bafes habeant, dividatur autems utraque ipfarum, &
7 aﬁa’:]p/ramides*cgudc: inter fe, [imilefque torz,

Y ig duo ‘prijmata cqualia, ¢ falfarum pyramis
dumé utrague codem modo drvidatur, atgque boc feuns-
Jper-fiat; etit ut unius pyramidis bafis ad bafim alte-

| tius, ita & in una pyramide prifmata omnia ad prif:
" mata omnia in altera pyramide multitudine equakia.
Sint due pyramides zque alte que triangulares bafes
abeant AB(?DEF', vertices autem fint puncta ¢ H, &di- -
vidatur utraque ipfarum in duas pyramides ®quales inter fe;
ﬁmilchuc toti, & in - n : G ‘
duo prifimata zequalia,
faltarum ’pyrami- -
dum utraque eodemi
modo divifa intelliga-
tr : atque hoc (cmg:r
t. dico ut ABC ba-
Iis ad bafim pEF, ita
efle prifmata omnia
quz funt in pyramide
AB¢G ‘ad prifmata o-
Mo quz” in pyra-
mide DEF # multity- ' o
dine 2qualia. Quoniam enim Bx quidem eft 2qualis xc, ©
AL-Verq zqualisL ¢ ; erit *XL ipfi A8 parallela, 8 trian-, -y
gylum aEc triangulo Lx ¢ fimile, eadem ratione &glnjm- N
um

\




Y
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um pEF fimile eft triangulo R QF. & quoniam 2c qui~
em eft dupla cx, EF vero dupla ipfius FQ, ut Bc ad
cm itz eriter ad FQ, & defcripra funtabip%i BC cx ¢
mifia & fimiliter pofits re@iline2 A8c Lxc ; ab ipfis vero
EF FQ_fimilia & fimiliter pofita retilinea DEF RQF. ef}
bas. fexti- jgitur s ut BAC trigngulum ad mxng:x lum Lxc, ita trian~
gulum pxr ad RQF triangulum ; & permutando ut trians
gulum aBcC ada-m:ﬁulnm DEF, i LXc triangulum ad
triangulom xQr. fed ut Lxc tritngulum ad triangdlum
418 &332 KQF, iu‘priﬁmc:?.ubaﬁse&uim um L X C, oppofirum
uadecimi- ayrem ipfi oM N, ad prifma cujus RQYF triangplum 8
¢ 11 quini. tum ipli sTY. utigiturc A Bc triangulum ad trian~
' DEF, ita prifma cujus bafis eft trisngulum Lxcy
oppofitum autem ipfi oM N, ad prifma cujus bafis R QF tris
angulum, & oppofium ipfi STY. & quoniam duo prif

' mata qux in pyramide ABCG inter fe zqualia funt, fed &
quz .in pyramide- DEFH prifmara inter (unt_.aa%ualia;

erit ut prifma cujus bafis paraliclogrammum KL X B, op-

pofits vero iph recta linea Mo, ad prifma cujus’ bafis Lx¢

- tﬁl;ianguﬁ:m,' oppofitum ipfi éMN’ ita r&rgnin cujusb:&

elogrammum g PR @, & oppofita inea sT,

priﬁ?qnjtmbaﬁsn?%m um, \vero ipfi

STY. ifmats KB XL MO LXCMNO

ad prifma LXCM N O, ita prifmata PEQRST RQFSTY ad

ilma RQFsTY. & permutandg, ut prifmata KBXLMO

LXcoMN ad prifmata PEQRST RQFST Y, ita! prifma
LXCMNo ad prifma RQFsTY. ut autem 'prifiog L X CM-
No ad prifina RQFS T ¥, ita-oftena eft bafisLxc s RQF
bafim, 8 ABc balis ad bafim P ER. ‘ergo & at triahguium
A BC adtriangulum DEF, ita quz in pyremide-a Bcg duo
prifmata ad duo prifmata quz in pyramide DEFH. fimili-
tetmtem,&ﬁfagmpynmidcs dividamus eodem modo ve}
Jut oMNG sTYH, ent ut oMN bafis ad bafim sTY, is
quz in pyramide o MNG duo prifmara #d duo prifmata- qus
'~ lnpyramide sTYH. fed ut oM N bafis 3d-bafm s T Y, ite
ABC ad DEF bafim. & ut igitur aBc befis ad bafim
DEF, ita qua in pyramide aBcG duo prifmata ad duo prif-
mam que in pyramide DEFH; & qu®.in pymmide oM-
NG duo prifmar ad duo prifimata quz in pyramide 3T vH,
& quatvor ad quatuor. eadem autem mr 8- A9
,Rf’flgc xﬁnzubmﬁg ldnnﬁone yramidom AX L 0, 8¢ DA
s omnium fimpliciter multitudine -zqualium. . Quod

) onitxateopmmbgt- : et

» Lo A

) e s LR /.. .as
e R A I T TG S AL R A O .Z('.PRDP.
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== ..~ "PROP."V. THEOR.

ﬂmmmk.r que cader funt altitadine, & tmngalare.r
. bafes habent, inter Je funt ut bafes.

- Sint’ eadem ultitudine pyramides qusrum bafes quidem
tfiaigula ABc DEF, vertices aueem pun&a G H. dico ut
A¥c bafis =d bafim DEF, fic efle pyxamd«n ABCG ad
" DEPH pyramidem. Sienim non ita &, eritut Axc bafis
sd bafim DE ¥, fic ABCO pyramis, vel ad folidum tinus
pyramide DEFH, velad majus, it primum ad folidum mi- -

e 2 : & dividstur pyramis DEFHin duas pyra. "
minfct mla:mcr&, & fimiles toti, & in dwo prilmata
ztha funt duo igitur prifmats dimidjo totius pyramidis

. & rurfus pyramides ex divifione fatte fimiliter -di«

, #tque hoc femper- fiat, quoad fumantur quaedam

Pyﬁmxdts 2 pyramide DEFH, que fint minbres exceflu
?ymnisnsvu folidum zﬁlpemt itaque fumanur, &

ph M:i’ DPRS STTYH. enmt xgm:r
rehqulm e DE RH- pnfmat:fohdoZma . divi~

dmremm ABCG pyramis in- totidem - PY*
ramidipR FH. ergosut ABC bd.'uad DEF, mquzuhum
in pyramidé ABcCG ﬁ:;um quz in pyramide

DEFH fedutABc DEP ﬂnﬂns AB-
¢ ad folidum 7, &mmancopyr;mu
quzdx:pymgxde ABCO! pnﬁm{gz ad prifiata
Pyramide. DEPH : autem e Aaco
mmbusq&n:pﬁn?ot, agodgcfpmgd pnf»
pymmde DEFH ma & ¢ mimus,
quodﬁcnnon poteft. non igitur ut e bale ad bafim 45X 1w

DEF, ita cft pyramis A Bco ad folidum uod minus py- fratis.
DEFH. ﬁmxhnero&mdemusneqmah& D&Y baﬁspy ‘
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bafim A B¢, ita effe pyrarhidem D' FH ¥4 felidum AHZuoﬁ
Hmmide A B ¢ G minus.dico igitur ieque efie ut ‘A sc bafis ad

fim DE F, it2 A BC G pyramidem ad ah‘quod folidum’ majus
pyramide DEFH. fi enim fieri-poteft, fit ad mdfjusj videli~
cet ad folidum 1. erit igitur iavertendo ut DE#:bafis ad
bafim a B¢, ita folidurn 1ad ABCG pyramidem. cumiutem
foliduny 1 majus oft pyramide EDFH, erit ut folidum 1 ad
ABCG pyramidem, ita DEF H pyramis ad folidum aliqued
minus pyramide ABcc, ut proxime oftenfum' fuit: & ut
igitur DEF bafis 2d bafim A Bc, ita pyramis DEFH 4d fo-
hdum aliquod pyramide A BcG minus, quod eft abfurdum.
non igitur ut ABc bafisad bafim DEF, ita eft aABcG py-
famis ad folidum aliquod majus pyramide DEFH. oftenfum
attem eft, nequead minus. quare uf A B¢ bafis ad bafim
DEF; itaeft pyramis ABcG ad DEFH pyramidem. Pyra-
mides igitur’ que eadem funt altiudine, & triangulares bafes
babent, mter fe funt ut bafes. . Quod demonttrare opotrebat.

PROP. VI. THEOR. -

Pyramides que eadem funt altitudine, & polygonas
bafes babent, inter fe funt wut bafes. O
Sint eadem altitudine pyramides que polygonas bafes ha-

beant ABCDE FGHKL : vertices autem M ' N punéta. dico

ut ABCDE bafis ad bafim FGHKL, ita efle ABCDEM py-
ramidem ad pyramidem FGHKLN. dividatur- éhim' bafi
quidem ABCDE in:rianglﬂa\ ABC ACD ADE ; bafis vero -

o N

FG HKL dividatur in triangula FGH FHK FEL. & inung
quoque triangulo intelligantur pyramides ®que altx atque py-
ides que 2 principio. quoniam.jgitur eft ut triangulym

Agc. ad triangulum A cD, 4ita A BcM pyramis adipyrami:

. 5. hujus,

dem AcpMm: & componendo ut:ABCD trapezium:ad tri
angulum AcD, ita .ABCDM pyfamis ad pyramidem .a ce
pM.fed & ut A ¢ p triangulum ad A D E,ita  pyramis a.c DM
ad ADEM pyramidem. ergo ex zquali, ut aABcD bafis.ad
bafim ADE, ita A BCDM. pyramis ,.,pyramidern.Ap‘Ehg

Fria

4
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8¢ rurfis ognponendo .ut A 3¢ DE bafis ad bafim ADE, ita
ABCPEM pyramis ad pyramidem. A DEM. eadem ratione
& utFG HKL bafis ad bafim FKL, ita & FGHKLN py+
ramis ad FKLN pyramidem. §& quoniam dux pyramides
funt. ADEM FKLN, qua triangulares balcs habent, & ea-
dem funt altitudine ; ent « ut ADE bafis ad bafim FX L, ita
ADEM pyramis ad pyramidem FKLN. qudod cum fit ut
aB.CDE bafis ad bafim ADE, ita A BcD EM . pyramis ad py-
ramidem ADEM ; ut autem ADE bafis ad balin FKL, 12
ADEM pyramis ad pyramidem FKLN; erit ex aquali, ut
.ABCDE ad FKL bafim, ita A8c DEM pyrais ad py-
ramidem FKLN. fed & ut FKL balfis ad bafim FGHKL,
ita erat & FKLN pyramisad pyramidem FGH KL N. quare
rurfus ex zquali,ut ABcDE bafis ad bafim FGHA L, ita efk
ABCDEM: pyramis ad glymnidem FGHKLN. Pyramides
igitur quz eadem funt altitudine, & polygonas bafes ha-
benty inter fe funt ut bafes. Quod oportebat demonttraze.

PROP. VII. THEOR.

Quine prifma triangularem babens bafim, diiditur in
ires pyramides zquales inter [e, que triangulares
bafes babent. ‘

.. Sit prifima cujus bafis quidem triangulum A B¢, oppofitum
anéim ipli DEF, dico prifma aBcDEF dividi in tres py-
remides ‘zquales inter fe, qua triangulares habent bafes.
Jungantur enim B0 Ec ‘cn. & quoniam parallelogrammuin
et ABED cujus diameter = - & o
BD, erit ABD triangulum D - E
triangulo EBD « =quale.
ergo pyramis. cujus bafis
triangulum ABD, vertex
autem punctum ¢, equalis §
eft pymmidi‘cujus ISEDB ¢ S I .
triangulum, & vertex pun- A c B
&um €. fed pyramis cn:i:lxs bafis E D B triangulum, & vertex
C, eadetn' eft cum pyramide cujus bafis triangulum
B¢, & vertex 0 punctum: iifdem enim planis continentur.
argo & pyramis cujué bafis triangulum A B D, vertex autem
Enﬁmn.c,zquaﬁs eft pyramidi cujus bafis £ B c triangulum,
svertex punétum p.” rurfus quoniam.F CBE parellelograms

mum eft cajus diameter ¢ gjtriangulum EC F triangulo c g . . -
efti@quale. ergo & ‘pyramis cujus bafis BEC triangulum,
vertex autem puncum b, qualis eft s pyramidi cujus -bafis

yianguhug B'C Fy & yertex ‘punctum D i fed pyramis cgaj‘l‘_m
Ry 1S
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bafis. quidem BcE trangulam, vertex sutem. pundiun, o,
o(ten.z clt zquéatluxs pyrawmidi. g.mu bafis ulum; A, Boy
& vertex ¢ pundtum ; quare & pyramis quns u'nn,gug(
lum CcEF, &Vertzx;aun&nm D,aaquahs dtp)mwdx

jus bafis triangulum A 8 e
&vcrtcxe Pli
ma igiur ABCDEF dmdl-
turin tres pyramides inter -
fe wquales, quz triangula~
resbafes habent. &&ﬁ’mni-
am pyramis cu,us A~
BD tl:m'xgnlmn,J verue:ﬂau- : .
tem ceadem eft cum ramide,cu bafis
hmmvcrtexbpm&xm 2 phm
tinentut : p autem, cujus baﬁs triangulum A B304 &
vertex m c, testia pars oftenfa eft prifmatis. cujup
bafis ABC mangulum, & oppofitum ipfi DEPR.: & Pyranis,

itur, cujus baits triangulum A Bc, vertex autem D pum-
& m, tertia pars eft p &mausandembnﬁmhabcnns, vide-;

¢t ABC triangulum & oppofium tnapqum o0&
(E_od demonftrare oporteba{po xgﬁ ﬂ

COROLLARIUM NIERIRN

1. Ex. hoc manifeftum eft omnem- yyhmidemrerthm'

pmemeﬂ‘e;mﬁmmhﬁm ‘habentis . &mmdu
nem zqualem ; quosiam i bafis: pridmacs _

ﬁguramre&nhnamobnnw,&oppoﬁm s

viditur in prifmata quz triangulares bufes habent, & quz

lpﬁsol? :Iqucduﬁmtmfeuzw;;»

. | PROP.VIIL THEORs - =« -
Similes pyramides que triangulatss Bafes Ment, .
triplicatg [im? proportione housplegorum latersm. ..

“Sint fimiles, & fimiliter. pofite pymundes,, quarum bafc;
uidem triangulsa a B¢ DEF, vertices autem ¢ H
4BCG pyramidem ad pyramidem DE# H, mpm
Pproportionem habere cjus quam B¢ habet ad
antur emim BGML EHPO lolida parallelepxpedz &.quo:
niam pyramis A 8c6 fimilis eft pyramidi D EF H, eriteans,
gulus A8 ¢ angulo DEF xqualis, angulufque G B C. zquakis’
angulo HEF, & angulus ABG ODEH. stque b cft.ut”
AB ad m;, 1tanc acir.x-',&BG adEH, quonmwsudt

&

o it mid K e i e
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ut A% ad pE; itesc adxr, & circum wquales angulos
latera funt proportionalia, parallelogrammum BMm paralle-
£ P Nimile erit. eadem Tatione, & parallclograms

murrsN fimileetpr- g - L. S
mt ER,.& . B -
par mmum BK.
ipfi E x parallelogram-
mo. tris igitur paralle-
logramma 5 M KB BN.
tribus EP EX ER funt
fimilia. fed tria qui-
:‘? MEB BK BN E:- . . , - '
-oppofitis 2. ®m . .. X. ¥
&ﬁmmpao?unt,?; vero EP EX ER tribus appofitis soquss
lis & fimilia. - folida Bcuuzupo--ﬁmxlibz;lﬁmk
&t numero 2qualibus continentur ; ac propterea « imile eft
peML {olidum folido EnPo. fimilia autem folida: paralle-
lepipeda in e eriplicata funt: pro

Goy

rum. ergo folidum BGgML ad folidum EHP O triplicatam cimi.

habet proportionem ejus quam habet latus homologum B¢

ad EF homologum latus. fed<4 ut BG ML {olidum &d folidum des.4u

EHPO, it ABCG mis ad pyramidem DE F H.;. pyramis
enim fexn pars CRPJYI:EUS folicﬁ{ cum prifina quod eft dimis
dium folidi'parallcla?ipedi, fit pyratidis criplum. qudre
& pyramis A e2cG ad pyramidem nzpﬂtripﬁcaﬂ.m‘;fﬁo'»_
poruonem habebit cjus quam- Bc habet ad - EF. - Qpod de+
monftrare oportebat. . L S A

cvr. Ex bhoc perfpicuum-eft, & fimiles’ pyramides. quie
mulrangulas. bafes habent,.inter fe efio in triplicatd proporti-
ope homologorum lstérum. ipfis enim divifis in pyramides
triangulares bafes habentes, quaniam & fimilia polygons,
quz funt in bafibus, in fimilia triangula dividuntur, & ow-
mero zqualia & homologa totis ; erit ut una pyramis in
um pyramide triangularem habens bafim ad ‘pymmidem. in
alm,triznguhrunobaﬁm habentem, ita & omnes pyramideg
inuno pymmide triangulares habentes bafes ad omnes in al-
teta es bafes habentes; hoceft i pyramis ipfa
mul habens bafin ad pyramidem quz multan-
gulam bafim habet. fed pyramis triangularem habeuos bafim
ad pyramidem quez friangularem bafim habet, eft in tripli-
cata proportione homologorum lacerum : & mamxs igir

ygomam habens bafim ad pyramidem fimilem bafim ha-’
tem, triplicatam ‘Fmportioncm habebit ejus quam. latys

homologum habet a

1

homolo, lawys. . .
10 Gum PROP.

e homologorum lates o 33. unde-

1N

R
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< PROP: IX: "THEOR. firv g o

ramidum,: & trmngufare: éajé,r ){)45:’&
mmz b es & altitudines yeciproce. Jant pugperisd-

males: ¢ quarsen pyramiduns triagg@lares; bafes
o Menmmx 6a/e: & alsitadines veciprace: fwut pm :

-,r([

‘pormmle.r, e Jamt gqualés. e

Sint nempe. pymmd&s zqmesquﬁw bn[esbg—
beant.A BC.DEF, vertices vero 6 H punéa. dicqy pyrami-
dum 'aBce DEFH bafes & altitudines reciprocars ;- 4al.

ut Asc bafis ad bafim D& F, ita efle pyramidis D E F & altity-

dincm ad altinadinem pyramidis ABCG. compleantur enig

$GML EHPOo folids parllclepipedz. & queniam pymmis
A 2CG ot squalis pyramidi DEFH, amue eft pyrimxdus

«15.quinti- quidensy A B .G fextuplum 3Gt folidum, (p s ¥eso

DEFH fextuplum folidum EHPO; erit's folidum BGML

: {ohdozﬂr b::?mle zquahuﬂxmtnm ft!hdorumparallele

‘«-Wb»tmt eft ; UEBM . i C g o Lok

grammum EP ; erit-& ut paralielogrammum 8

Q
altxmdmckreaprcx:m—' : x@ﬁ

befis ad EP, im - .

&HPo folidi altitude /‘
od  altimmdinem {olidj
B8GML.fedutBMba. | -
fis. ad bafim &P, iR | -/
ABC mangulum ad ;

tiangulum

roalntucbada ntudmem folidi EGML.\fed Jolidi quxdcm
EHPo: altitudo eadem eft cum altitudine pyramidis DEFH;
folidi vero B6M L altitudo cadem eft .cum altitudide pyrs-
midis A BcG. eft igitur ut A&, bafis ad bafim D.E F, jta py-
ramidis: DEFH altiado ad alumudinem. pyramidis A Bcg.
quare ‘pymmidum ABCG mn bafes & altitadines reqi-
proce tuat proportionales, ramidum’ AB.CG DEF]

bafes & altitudines reciproce. fufty _proportionales, fitque lﬁ

-ABC bafis ad bafm p EF, it2 pyraiidis pEF & altitudo ad

alritudinem pyramidis ABca, d.ico ABCG pyramidem, py-

_ramidi DEF H €nim. co 1
-piarout ABC mbaﬁm DEF, it eft PEFH. pyr;.ugndxs

altitudo ad altimdinem pyramidis. a BcG'; ut /autemi: A BC
bafis ad.baim DEF, it2 x?u para.llelogrammum ad. ejo-

ra.llelogrammum, ita pymmidis DEFH alnmdo de@,ln %
L0y nem



AL YsE R XL L 24K
nem pyramidis A BC'G.' fed pyramidis quidem pE F ' alti-
1do gadcm eft cum altitudine folidi parallelepipedi eHpo;
ramidis' vero' A'B¢ ¢ altitudo'eadem eft comt altiudine
) gﬁdi;p’amlléfepepidi BGML. eftigitur ut 8M bafisad bafim
85 ite: £ wep 0 Holidi. parallelepipediaitingdo ad altimdinem
-tolidi paraliclepipedi 8G M v. .quorum autem folidorum ‘pa—
rallelepipedorum bales & altitudines reciprocantur, €a & {unts 54, unde-
2qualia. {olidum igitur parallelepipedum BCML - 2qualedecimi.
&t folido paralielepipedo EHP 0 ; atque eft folidi quidem
BN L fexta pars pyramis ABcG: folidi vero En PO, iti-
\dem fexta’ pars pyramis DEF H. €Igo pyramis ABCG pyra- .
f#iidi DEFH eft mqualis.. %m igitur pyramidum, 8¢
‘tiilinguldres bafes habentium ‘& -altitudines : reciproce
fiint proportionalos: & ;}umun pyramidum triangualates ba-
<fes' habentiim bafes 8t altitudines reciproce. funt. propartia-
-sales, ille font zquales. Quod oportebat-demonttrare, < . ¢+ i

Wi .. PROP. X..THEOR. . ~. &
Omnis conug tertia pars eft cplindri, qui candens bafims
! Babet & altitudinem aqualem. T

Sty s
fHabezt conus eandem bafim quam' cylindrus, videlicer
circylum’ A Bep, & altjtudinemaqualem. dico cortath ter-

%jparcem‘eﬂé cylindri, hoc eft cylindrum coni- eripliesa; '

) : Si ghim cylindrusmon- fit triplus coniy vel maior erig
j guam“t'r‘iplu'a, vel minor. fit: primb major quam triplusy<8c
efcribatur in A Bc D circulo quadratum A BCD. efgo qua~
dratimr A 8¢ b majus et quam dimidium A Bc D circulh &
¥ quadrato ‘Asch’ erigatur prifiva‘@que altum: cylindro,
‘quod quridem prifma majus e~ - - L
fr quim’ cylindti ‘dimidium;
‘quohiam f7 circa'circulum aB--
¢ D quadtatum deleribatur erit’ = o
mfcriptum’ '?un'dxhtum ‘dimidi-»
e vatoes bl fol e G
em bafibds ér "'o""pa-’-w'.l d A
fum prifmata ipfa, quare prifimata inter fe fant ur bafes,” &s2.Cor. 7
g:;{hm 1giti.1r~cge&t§rry, ¥ quadraco A BCD dimidium éft prif-hoivs
hiitis ere@i ¥ quidrito quvd circd dircalun ARc D deferts:
“biwur, atgde eft cylindrus minor prifmate erecto A quadmto’
g::& cribitur “¢irca‘circulam & Be . prifina igituir “eres
&um ¥ quadfaed-k B o' 2que altun ¢ylindro, dimidio ¢y
fthdrf eft- ihajus - fébentur circutnférentiz AB B¢ cD'DA
Difdrishd 't purrtis & r cg, & AEBB BF F.C CG-GDDH
! 3 HA
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 fequitur
ex t.hujus.

«1.Cor. 7.
bujus.

. quam dimidium 4 B¢ D ir

EUC ubls Etrmn&roxum

Ha- jungsnpur. usnmquodque igitur tridghiorati ‘A’ B
8F0 €GB DN A mapss et dimidro portionis ci,rcuhA’n D,;)
inqua confiftit. erigantur ab unoquoquic triahgul orum uz
BFPC CGD DH4 pnfmm #que alta’ cyli

rum prifuatum majus eft dgmldto por) '

tionis -oylindsi iplum eft, quoniam fi per pundtz
| 34 c?prmetz:pﬁs AB BC C;) D a ducantur, &coma
in ipfis AB Bc cD DA parallelogramma , X m,

fohda parallelepipeda zque alta cylindio erig

eruot indulcujuique erectorum dimidia prifimaty €2 » tpxz ‘

funt in triangulis AEB BFC CGD DHA. & funt cylindri
portiones zretis folidis penallelepipedis minores. - 8¢
prifmata quxe in trisngulis AEB BFC CGD DH A majora
tunt dimsdio ‘portionum cyhndn uz ad 1pfaﬁmt mque

cylindri qua fint minores ex-"
cefla quo cylmdms con tri- |
relinquantur
Fm’&ﬁnt.uin BFFELG . FN 7
G-D DH HA. reliquum igitur :
priéme, cujus. bafis qtudem polygonuu; l}.ERFCGDH, a!-

E

titudo sueem eadem quae .cylindsf, majys eft quim tiipl um;

coni. ded . prifina cujus balis A EBFCGDH palygopum, &
altitado cadem quchylmd;n, triplum fc?t Py xamx c:.gus

befis polygonum  A£BFCGDH, vertex autem idem qui

coni, & pyramis igitur cujus bafis polygonum A% B Fcc-
.DH, Venxx autem idem qui coni , _major, &ft €ogo ‘qui ba-
fim habet aBcp dreplum. fed & rmnor gab iplo enim com-
_prehenditur) quod fieri non poteft, pon igitur. cylindrus

major erit quam triplusconi. dico infuper neque cylindrum

minorem effe quam triplum coni. fi enim fen poteft, fic

cylindrus minor. quam. triplus coni, erit invertendo conus

‘major quam tertia pars cylindri. defcn“batm;nﬂcnarcu}o

«quadratum 4 BCD, £1g0 a?h ABCD majus eft
& aq

q:uira:o ABCD crj-

gatur pyramis, verticem I;abens eundem gueip conus. py-
ramis igitur eredta major eft quam cpmdxmdmm quo-
mam, ut ante demondtravimus, i circa circulum quadrat

efcribatur, erit a:dnmm ABCD dimidium e uod
zruarcuium d et ; & fi 2 quadratis cje‘rlxsg;lmur
lida parallelepipeda agu:almcono, qur.& prifmata ap-
. pellantur,

|



Ty s ',L.‘I B B"k, XII.

pellantur, erit « ,qhod 3 quadrato "ABC D erigitur dimidium

ejus, quod ercctum eft 3 quadrato ¢irca’citculum  defctipro,
é&enim inter {e funt ur bales, quare & tertixr partes ipfarum.

pyramis igitur cujus bafis 3uadratum ABCD, dimidig eft- cni

¢us. pyramidis qua 3 quadrato circa circulum defcripto
c(;:ilgitur.' fed pyramis eérecta i quadrato defcripto *direa cir-
- culym, major et cono, ip:um namque comprehendit. ergo
pyramis ¢ujus bafis 'ABcD quadratum, vertex surem idems
3uiconf, major eft quim coni' * - SRR

imidium. fecentur circumfe- R
fentiz AB BC €D D Abifariam - \
lnpunctise F G H& jungantur W1 | G
AE.EB BF FC CG GD DH
HA. & unumquodque igityr : -
triangulorum AEB BFC CGD
pHa majus eft quam dimi- | S
dium portionis circuli A BcD, in qua confiftit. erigantue
ab unoquoque-triangulorum AEB BFC CGD DHA pyra-
mides verticern habentes eundem quem cohus. érgo & una-
quxque pyrarhidum eodem modo ere@arum - mejor - eft
quam dimidiym portienis coni quz eft ad ipfam: itaque
reliquas: circumferentias fecantes bifariam’, jungenreique
re¢tas Hmesas,’ & ab unoquoque triangulorum erigentes
yramides verticem habentes cundem quem conus, &
Eoc femper fucientes, relinquemub tandem quafdam cemi
portiones quze.minores erunt exceflu quo conus tertiam
cylindri partem fuperat. relinquantur; & fint quexe in iplisa &

EB'BF FC CG GD DH HA ; reliqua igitur pyramis cujus

bafis polygonum AEBF cGDH, & vertex idem qui coni,ma-
jor eit quam tertia cylindri pars. fed ‘pyramis cujus bafis
polygodum AEBFCDH vertex autem idem qui coni, -tertia

pars éft_prifimatis cujus bafi m(golygqnum AEBFCDH, alti-

A

tudo autem eadem que cylindri. prifma igitur cujus bafis
AEBFCGH iol gonum, & alritudo ud::%‘n quee cylindri,
_majis eft cylindro cujus bafis eft circulus ascp. fed &
‘minus (sb iplo enim comprehenditur) quod fieri non po-
teft, non igitur cylindrus minor eft quam triplus coni. o-
ftenfum autem eft neque majorem effe' quam  triplum, ergo

‘cylindrus coni triplus fit necefle eft ; ac propterez conus’

tertia pars cylindri.Omnis igitur comus tertia pars eft eylindi,
ndem quam ipie bafim habentis, & alutugamemaaqudem
&od demonttrare oportebat. : S

03 - - - PROP
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S T ORI o 1 GBS A0 shpilor s
LR FUHEGR Y
Comi &5 tylindhé i cintdlems habont altiondimoie isevs

LTS ST U I et

I IR Y S IRE ) st < FUEE fERRNTRRY
‘/ij”‘”tbdﬁ?\ ISR T RRHET TS LI 11

- Siwe n'‘eadem altitudins mm:&: cyhndn, quatu, bafes:
ditcitli X'BCD EFGH, RXCHSUtEM KT MN;. &g vi ba |

fim ac 6. dico ut A 3D circulus ad. cir i B 1[G Elg

- ita effeiconum A L ad EN: conum. Si enin nonits £, énits

8 6. hujus.

ut A B¢ D circulis ad circulum EFG B, it &% ad gli=
quodfolidum minus cono EN, vel ad majus;; 4 prisoo-ad;
minus'quod fit x 3 &quomqm_s-eft fohc}um X CORO’ E Ny ei:
a€uale fit 1 folidum. conuy igitur- £ ipfis folidia: x . 1-efl
®qualis. defcribatur ‘inEF@H, circulo quadmaum:; EF GH;
quod majuseft dimi~ B N I Tt A

dio-¢itculi. erigatura = - ¢ - EENY v i
quzd!'ﬁtO‘ EF‘GH pY“ " jok e . ‘4: ’ 1333
rimiﬁmjhéalmcono. 7 r:b' 4 el
mm.s igkﬂl’ etc&a ) st { “-?1 3y

&to, ram ft ‘citcr ¢ir- R
eulum quzdratum de- <
feribarus,” 8t ab ipfo - YR o
eﬁgamus’ Pymmidem R T kR AR
aktam cono ;-erit’ infcripta pyramis: pyssmidis, eircum:
ipree-dimidium etenin inter fe fune whafess onus autem
circumfcripta pyramide eft 7 R INGeir (B0 fin 013
minor. ergo pyramis cujus™ [LLE { o svon R
bafis " quadratum ' EReH 5 NN Lo pgee o

B

vertex autem idem qui 00w - Ne " v i fby i) b
ni,'"‘ﬂ'ﬁﬁ' eft coni dimhidio.’ - | x N Reeas & i 4,.'(_ 8
fecentur circumferentiz B # -4 - T gl g b ¥

F¢ ¢H WE bifariam i - PN e
puna'is? RS o; &0 E"JEP.’T:’. & " SN IR RIS, TSEAIS4T1. JYN
PF ¥R RG G$ SH funpaneir: unumquodque: igitar griens
orutt HOE EPF FRG 'GSH majus et quaai dimidium
nefti circuli, in quo’ confilit: etigair "ab unoquoque
triangulorum HOE EPT-¥ RG' deH- pyrmi¥ equedlta conds

TARNR N 53¢

€120 & umquaque’ érectarum pyremidum  najor eft-dic

midio portionis coni, que eft 2d iplush. -fradue” reliquas.ciss
cumferentias {ecantes brfatian, & jungentes yeQus Jinessy
& ab’ unoquoque trisngulorum ‘erigentés pyramides: seque
altas cono, atque hoc {emper- fucientes, rezz;;cmﬂs T
dem aliquas portiones coni, que folido I minores erunt. re-
linqaantur, & fint qua in 1pfis HO OE EP PF FR RG GS

’ SH.
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sH. reliqua igituz pyramis cujus. bafis polygonum HOEP-
FRGS, altitudo aul:cm éadem dquz tmpn? );_g););r eft folido
wdedcribsaur 1 in circulo : A ke D -polygonp HOEPFRGS
fimile & fimiliter pofium polygonum bTAYBQCV, & ab
ipflo erigatur pyramis xque alta cono AL. quoniam igitur
it qradmaum-ex A © ad quadrammrex EG, it 6 D T4~ 1. hujss.
rgtvpelygonum-ad palygonumy HORPFR GS ; ut dutem '
qtadratumt ex'ac ad:quadracum ex £6, ita A BCD citculus

sath drculemiE¥ ¢'H: erit ut-ABcD circulus ad circulum 6 1. hujus,
ERGR, ita ‘yolygomm DTAYBQCY ad polygonum Ho-
B2rNes; (ed -ug ABCD craulus ad circulum EFG H, ita.

conus An-ad” x folidum : & ut polygoBum DTAYRQCY

ad polygonum H 0 EPFRG 8, ifa pyramis cujus bafis DT A Y

BgL'V pol 5 vertex autem punctum L, ad pyrami-

dem cujus bafis polygonum HOEPFRGS, & vertex pun-

Gurh N. ut igitur conus A L ad X folidum,. ita pyramis,

cujus bafis polygonum praveqcv, & vertex puadtum

L ad;pyramidem cujus bafis polygonum HOEBPFRGS, 8
vertgx N punctum. conus autem A'L major et pyrami

qua eft in ipfo. majus igitur eft folidum x. pyramide qua
eft in cono EN. fed & oftenfuri eft minus,.quod fieri nom

potelt. non igitur ut ABCD circulus ad circulum E7GH,

12 eft A1 conus ad folidum aliquod minus cono .EN. fis

militer demonftrabitur neque ut EFG H circulus. ad. circu~ -

lam A c D, itz ale: conum E N .ad aliquod folidum minus
€ono'A L. dico pracserea. neque ¢fle ut ABCD circulus ad
circulum EFGH, ia AL conum ad aliquod folidum majus:
copo.EN. £i{ enim fieri poteft, fic ad folidum majus, quod

fit}7.; erga ifvertendd ut EF G H circulus ad circulum A 8 ¢ Dy
izq"ciit.,folidum z ad AL cohum; fed cum eft folidum z

mjjup cono (AL, eritjutifolidumz. 3d AL conum, it conus

E¥ ¢d aliquod {olidum minus cono A L : & igitur ut E¥G H

cifarlus ad dirculum 'A BBy #2 conus EN ad .ali 0.

lidum minus cono Ak, quod fieri nan poffe oftenfum - eft.
nmiﬁ:':lum AB6 D circulus ad cicculum EFGH, ita conus

ity 2d-aliquod . folidum majus cono £ N. “offenfum autem eft
auue elle ad . minus. esgo ut aBC P circulus ad circulum

- ERGH, :i.m-,dbﬁoonixis vax.::g EN oonum:d{ed ut conus, ad

coputn, its.¢eft cylindrusad cylindrum, €0UN VLETQUE . | - auinei:
wariique triphug.: & igiturut Az cp drculus adw.circulum“"qmm
BRSO, its, a0 iphs eylindri alti conis.. Er%: coni. &
eylindri- qui--eandem - habent gftimdmem,mw funt ut

bafes. . Qued demonitrare oporsgbat,: , -~ . . . ¢
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Stu&mhs m&cybndn qmmhfanm.cub
cWi ARCD ErGE, dismetri vero bafinm By ¥ ¥ 5. B0 duce
conorum, ‘vel cylindeornsm & L 2 N. dico: conaim gijus ha=
fis. ucnumxhn,vm autem puodum Lz ad conunt
Qujus. bafis circuins E FG B, vortex autem N pundtum; krir

slmunh:bempmpomom gjus quam hebet B ad ¥ i,
enim non habet conus ABCDL 3d-CoBunY EFGHHN {5ie
gu licatam pmpomonanqs mnm«bmm

ABCDL conusad- L 1,4

aliquod folidum , mi- -
Dils, 0010 EF G HNA¥I=

girdmmm igitr E¥- G T Y
GH majus eft  dimidio r.muc-muh &xm %qm-s
drao zro,u pyramis zgnedm ,mxecgpméh Pyramis;
2”" Qquam .coni: dimgi- - hovor e adan
uox _deeque fecontur EFOING . . NG [N N\
FPG:GH HE CiroMmferentiot ‘| Nuiit- 2 s
n peodtiso PR:8 Y § oy fipeds 2 b
& jungapurko-os Fe Pe ) T SO
OR RH HS'SE unumqued- ST - N Nl
que igitur IARgUIoTUM BOF 1 Nemrmwmeedn 5 o oo
FPG. GRH HIE mausef,. - i '
dimidio. _circuli nmu,mquo conﬁfht. '&mm
gty ab unoquoque triangulom EOF FR2€ GRH. HAE
pymmis; aundens verticem hﬁemqumconux e go, &,
unaqueeque. ereCtarum py ramidum Jmay reft quany dimidinme -
pommmcmyqna ad:-ipfam. fecantes igitus. reliquass;
cirpumfgrentias bi txmm,ugenquucm&uimasﬁ:ahmh
pymmks hahmm

wmm qum
. quo conu.s EEGH«N ipfam X - folidam ﬁ:pew: mz
lmqtamur,&fmt qu . in; ipfis EO OF FP PGoGR RH Ha:p

S&W i pyramis .ogus bafis : quidem palygadsum >
EOFP
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LOFPGRHS, VQItex sutem N pupdtum, major eft folidox.
defcribatur etiam in circulo ABCD, polygonoEOFPGRHS
* fanile Bcfirititer pofitum polygomm a T ¥ c vOQ ;3 qua
erigatur pyrarpis enndem vercicem habens, quem . conus,. &
triangulorum, continentium pyrdmidem cujus bafis quidem
eft polysonam - :aT BYCOV DQ_, vértex: autem’ punétum L,
anuf It £ 875 trikngulorum vero oontinentium  pyramis
demn’ctijus ‘bafis EOFPGRHS polygonum; & vertex pun-
@tum N, untum fit N F 0, 8 jungantur KT M 0.quoniam igitun
cohus A B¢ DL fimilis eft cono EFGHN, ert ut Bp ad Fu,
itd X1, ‘axisad axem MN. utautem BDad FH, sitn BK ad «15.quinc.
FPM, & KL ad MN, & permutando ut BK ad K1, ita FM
ad M N. & cum'perpendicularis utraque eft, 8 circa 2qualey
angulos BXL FMN latera. funt proportionalia. fimile- igi~
tur teft B L triangulum triangulo FMN. Rurfus quoniarres 6. fexti.
eftutsx™ad xT, itarmM ad Mo, & circa 22quales - angulo#
BKT FMO latera funt proportionalia j etenim quse pars ef¥
angulus. BK T quatuor rectorum qui {unt ad K centrum, ea<
dem cft pars & angulus ¥ Mo quatuor rectorum .qui funt
ad centrumh M : erit ¢ trigngulum BX T triangulo FM o' fimis
le. & quoniam oftenfumeft ut 3x ad x1., ira efle ¥y o
MN3 zquelis amemn eft Bk ipfi X T, & FM ipfimo erit
ut Tk ad XL, ita oMmad MN: & cira zquales anguios
TKL OMN latera func.proportionalia ; reéti enim fumt. tri<
ahgtdum igitur LKT mile eft trisngulo 'NMm 0. quod come
ob fimilitudinem triangulorum BKL F#MN, fit acL Bed BK,’
ita NF ad FM} ob fimilitudinem vero tangulorum sxT”
FMO, ut KB ad BTy ita-MF ad- 70 : eritexequaki ut LB
ad BT, ita NF ad Fo. rurfis cum -ob fimilitudinen trian-
guloum L TK Nqum, fitutLT ad Tk, aNO adoM ; &
ob fimilitudinem tfiangulorum KT OMF, Ut XT ad T8,
itamo ad oF : exequalieritut LT ad'T 8, it NOo ado¥.”
oftenfum autem eft & ut T8 ad BL, ia OF ad FN. guare:
rurfus ex aqualiut - TL ad 18, ia ON ad NF. triangulo-
rum: igitar 'L T 8 N OF :propottionslis funt faters, ldeome.
xguiangula funt L T8 NOF trianguls, & inter fe fimilig,
qmare & :pyramis ‘cujs bafis triangulum BK'T, vertex. au-:
tom L panétam, fimitis eft: idi cujus bafis' Fm 0 tri=
angulum, Scvertex punchum N 3 fimilibus enim planis conso
tinentur, & muolvkudine aqualibas. pyramides auvem fimi;
les; 8z quae wriungularerbales habent, m «eripiicees funtpro-v 8. bujus.
portione” homologoram larerum. &rgo  pyrawis BXTL 2d
pyeamidem F 0N triplioatam - habet :proportionem ejpis *
quern BX hebetad Fm: finmiliter ¥ punctisquidem A Q 1 v
¢ mad Ky A panlliswero £ s R 6:pud, udxwemmie&u
4y nd ineas
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lineas, & -4 triengulis etigentes pyramides Verviers wofdeew
hebentes quos-coni, eftehdémus: 8y unarhiquamque  pyra«

midum ejufdein ordinis  ad -unan

s alterRas 0!

dinis - ttiplicaram proportionem habere - et -quam : habet:

px latus ad homologum laous mr, hoc et quam..BD adk
¢12.quinti. . - fed ut’ unum antecedentivm # 2d unum:confequentium,
ita omnia gntecedentia ad omnia confoquentia. &R igitut 8

Ut BK TL pyramisad pyramidem FmO N, ifa ibotaPyRamis:

cujus bafis ‘AT 8Y cv DQ polygonmm, Vertex autem: put-
e ket

¢tum 1, ad totam py-
ramidem cujus :
polygomum torpe-
RHS, & vertex pun-
<> . Cum N, quare & py-
ramis-cujus bafis A r- g
BYCVDQ_polygomum "\
VEfteX autem pun- - o\
&um r.;ad pyramidem

T

Cujquaﬁs 7 . N P Co e TG i
EOFPG R;{‘;fy%ﬁ.,,m punétum x, triplicitam proportio
q

nem habet ejus quam pp habetad ¥
nus cujus bafis circulus aB .

PPN EE

a5

H. ponitur autem co-

‘CD vertex autem puatum -
L, ad folidum x terplicatam

proportionem habere ejus Z
'quam BD ad FH.'ut igitur

conus -cujus-—bafis circulus XTTo
ABCD, vertex . autenypun~

g .
ERTERRN & e
A L .
E t
L futs
Wb DT G0N0 e

&um L, ad folidum x,itael - . -

pyramis cujus bafis AT nncvno;:;';,oiy onum, Vertex Aun
tem pinctum L, ad pyramidem mjzm lngs .
1 E

FPRHS, & vertex pupftum N.

SUUE L TET 00 Ay

polygonum:: E 0~
.conus, majory

eft pyramide que :in ipfo ; -ctenim eam comprshendit : ma-;
jus- igitur eft & folidum x pyramide: cujus; balis polygonum;
EOFPGRHS, Vertex sutem pundum N.:-fed 8¢ mituis, quod;
fier non poteft. noN igitur canus .cujus-bafis A BCD Gircur
Jus,- 8 vertex punétum 1,4d. aliquod folidum minus ;conoy,
cujus bafis circulus £ ¥ & #, 8¢ vertex N pundum, triplica-;

tam propartionem habet ejus quam »:

D habet ad-FH.

liter demoniftrabimus: neque conwm: E¥ auN ad aliquod;
folidnm minys ¢ono A.BcHL- triplicatam proportionem ha-r
bege ejus quam habet £.1: ad DD, sitsque-dige meque ap o- |
... DL conum ad folidum majus- cono £ FGHN. Wiplicamm,
habere proportionem gjus:quam .30 habet ad. £ 1.4 cnigar
fiesi: posedt, habent ad aliquod foliqum-teais, ;quodfit %.zio-i

vertendo
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wertohdo igicur, folidum. 7 ad .conum ABc DL triplicatam
Proportionem habet ejus quam Fi ad BD: cum autem eft,
folidumiz majus cono E¥ G HN 3 crit ut folidum Z ad conum .
A£3C DL, it2 EFGHN conus ad aliquod folidum minus cono
ARCDL. ergo & conus EFG HN ad folidum aliquod minus
cono A BC DL triplicatam proportionem habebit ejus quam P
Fy habet ad BD, quod fieri non pofle demonftratum eft.. .
nomigitur-ABCDL conus ad {olidum aliquod majus cono
E PG HN, triplicatam proportionem habet ejus quam 8pad |
F1 oftenfum autem eft neque ad minus. quare conus AB-
cni ad EFGHN conum triplicatam proportionem habet - |
efus quam 8D ad Fu. ut autem conus ad conum, itaccy-¢ys.quiaci.
hindrus ad cylindrum. cylindrus enim in eadem exiftens.

ip qua conus, & ipfi 2que altus, coni f triplus eft. cum £, hajus.
often’um fit omnem conum tertiam partem effe cylindri
eardlem quam ipfe bafim habentis, & wqualem altitudinem.
ergo & cylindrus ad cylindrum triplicatam proporticnem
hﬁbit ejus quam B D habet ad F H. Similes igitur coni &
cylindri inter fe funt in triplicata proportione diametrorum
que (unt in bafibus. (Quod demonttrare oportebat.

PROP. XIII. THEOR."
St tylindras plano fecerur oppofitis
{ planis paralleb, -erit up cplindras
s ad cylindruip, 1la axis ad pxem.
+Cylindrus enim A plano ¢H feces
tur oppofitis planis A8 cD paraielo, R
& occurrat axi EF ink puncto. divo ut
B& cylindrus ad cylindrumc p, ita efle
EX axem ad axern x F. producatur enim |
EP axis ex utraque parte ad punfa
L M : &ipfi quidem EK axi-
zquﬂesﬁ ‘quotcunque EN NL; ipfi vero
K : tequales quoteu X XM & G
porpun&a L g XM téqulcl:ntur planaipfis -
&B ¢.D -panillela, arque in- planis ﬁr c
LN X M circacentra L N x'M intelhi-
r circuli 0P RS TY VQ_ atquales.
ipfis AB ¢D; 8 cylindri PR RE DT
T intslligantur. quoniam igitur axes
LN 'NE'EK-nter fe funt es, enumt- V{
oylindri PR R B BG inter fe sut bafes ;
axpuales autem funt bales;ergo & cylindri
PR'RB BG funt aquales. qudd cum &XeS LN NE EK int_ef:

abaara
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fe =quales funt, itemque lindri PR RB BG inter
aales 3 e igmmxgmﬂm ‘i i aliégenulf-'
tirudind iplorum' PR RB BG uomplex aLEN
eft axis X't ipfius'Ex “axis, totiplexerit I
& pc cylindrus’ cylmdn GBS eddém
" ratione &quonrplex eft Mx axis ipfius |
- -* -axls KF, totuplex ¢ft & Q6 cylindrus . | it}
cylindrt Gp. & fi quidem axis Lx fir RN} 148>
c}alis axi kM, erit &P cylindrus | 7]
cylindro 6 Q_zqualis 5 fi autem axis LK’
major fit axe KM, & cylindrus PG ma-
jor erit cylindro ¢q; 8 fi minor mi- A
nor.. quawuor igitur exiftentibus magni- | I
tuditiibus, videlicet axibus Ex xr, & | il
cylindris 8¢ G D, fumpta funt =que gy v gk T
multiplicia, axis quidem e x;, & 3o cy- TR
lindri, nempeam Et, &cylindrus po;
axis -vero kr, & ccty]mdrx GD .2que
multiplicia,axis feilicet ¥ M, & 6 Q_cy- /<<
Tindrus, & demonftratum-eft iL R axis "\
ﬁlperat‘ axem XM & PG cylindrum fii- P ,
perate cylindrom 6 Q5 & fimqualis - V| . -
¢ 6. Diffo. gua)is ; & fi minor minor: eft ¢ igiur  N__ 0 7
axis £X ‘ad axem KF, ut B G cylindrus” i
ad cylindfum 6p. Quirefi cylindrus aéﬂmb f'qcetur Oppoﬁ~
tis plams parallelo, ent"ut é ylindrus cylmdrum, ta ax1§
ad axem Quod demonftrare opbttebat - :

PROP-XIV. THEOR_ A

, In equalibus bofibns exifeies cn & g,g,m o
jc Junt ut altitudines. . R -

Sint enim in sequalibus ‘bafi bus aB f
* cb, cylindries Fpo. dico'ut g8 ¢ylin~- "
dris ad cylindrum Fp,imefle gHax-" "}
emad axem kL. Producatur enim k' "7
axis ad pun@tum N ponaturqué i
GH' axi zqualis LN ; & ¢irca axem LN B
mtelliFamr cylmdrus oM. quoniam igi-
tir cylindrie B cM eandem habent al- "
« vv: hujus. titudinem, inter fe » funt ut bafes : bafes
aitern funt ®qualés. ergo & cylindri
. 3B cM inter’ {e zquales eront. & Guo-
b v, b niam cylindrus ¥m fecatur plaﬁo cD, Al T n
B ppoﬁus planis paranelo, entéutem o i
Cefenh gyl

- N\

r"

v OF%- ler L ey 4
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cylindnis ad cylindrum P, it axisL ¥ ad KL axem, qua-
lis dutem eft cylindrus quiécm‘ cM cylindro 'EB; axis vero,
Las ~aXi G H. elt igiwr ut E B.cylinds ad cylindtum ¥p,
itapRisTHEId KL axem : ut autem EB cylindrus ad cy+
linflrum F D, it <A BG conus ad conum cpK; cylindri funt, ¢ quin.
enim coporum 4 tripli. ergo & ut ¢ H axisad axem KL, itdy ;¢ hujus.
et’4A BG conus ad cooum cpk, & cylindrus 8 ad FD ¢y~
llizﬂlﬁm‘. -+ Inbafibus igitur qualibus exiftentes coni & Cy-
‘bari, inter {e funt utaltifudines. Quod demonitrare opor-
tebat..- - . : o B
te. .. " _PROP.XV.. THEOR.. :
Aqualium comram, ¢ cylindroram bafes & altitu-
| dhies xeciproce [ung proportionales ; & quorsm comos
Yum & cylindvorum: bafes & altitudines reciproce.
- funt proportionales, il tnter [¢ funt zgmules.
Bint equales coni & cylindri, quorum bafes quidetn A B~ '
ol EFGH circuli, & diametri 1pforum AC EG; axes au-
M X L MN ;qui quidern & conorum vel cylindrorum funt
jrudines, & compleanwr cylindri Ax Eo. dico cylin-
roum Ax Eo bales & akitudines reciproce proportio- -
nales effe, -hoc et uta B¢D bafis ad bafim EFGH, ita efl§
altitudinem M N ad altitudinem kL.

altirods cnim KL vel =qualis eft al- N[N
tudini’ MN, ‘vel non ®qualis. Sit pri- | A
mo %qualis: atque eft Ax cylindrus

zqualis cylindro,£0.: qui autem eane

dem habent altitudinem coni & ¢

liwini iwee fe funt «ue: bafes. - is.-

igitur eft bafis ABcp bafi EFGH. eft

igitur ut bafis ABC3 ad EFGH bafim, °

ita M'N altitudo ad altitudinem x .. non’

fit;aytem altitudo KL aleitudini MN - 'S )

qualis, fed major fit M, & auferatnr A GOC Qe V6

ab ipla M~ altitudini LK =qualis PMm,, B . | .

& per ' feceur Eo cylindrus plano T s, oppofitis pidf:

nis circuloruma. £¥ CH rRo parallelo, intelligaturque cyling

drus £ ¢ cujus bafis qiidem EFGH circulus, altitudo aus

tefn P'm: quoniam igityr A x cylindrus equalis eft cylindrq . .

£9, 4lius autem aliquis eft cylindrus Es; erit ut Ax cyr

lindrus-ad cylindrum E3, ita cyliudrus £0 ad E5 cylin-
cylindrus ad cylindrum Es, «ifa bafis ;.. ,, .

1

Set l.tm';un.

drum:- Sed ut -ax J
X8cH-advon balim;  cylindri enim A x E s eandem

" hapea altitudinem :; yt autem cylindrus & ¢ ad’ £ s cylin- .

arum
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¢ 13- hujos. drum #, it M N’ altitudo™ad alticadinem m't ‘nam cylindrus -

£o fecatur plano T Ys, oppofitis planis pardllelo, &/t igi
ut ABCD’ glﬁsjad baﬁm'gl;oc H, ?ta'hl—'?a't ;‘j_;u"lg‘
-« titudo M N ad mMP altitudinem. aqualis~ 7 TRER
autem &ft' MP altitudo altitudini” kL.’ ‘'
quare ut bafs As¢ D ad EFGH bafim,
ita MN altitudo ad altitudinem kL. 2~ '
alim jgitur cylindrorum A'x o ba- -
s & altitudines reciproce funt propor= | Ji
tionales. '
Sed fi cylindrorum Ax Eo bafes & | |
alritudines funt. reciproce proportiona-
les: hoc eft ut ascp bafisad bafim | i
EFGH, itaalitudo M N ad KL altitudi- A TG
nem. dico ax.cylindrum cylindro g0 ¥ .
ualem efle. iifdem enim confitudlis ; quoniam ut A'B8cD
bafis ad bafim EFGH, ita altimdo MN ad kL altitudingm ;
altitudo autem x L 2qualis eft altirudini ‘M p: erfrut A¥cp
 bafisad bafim EFGH, ira MN altitudo ad altitudinem” P,
b nidjus fed ut 4 BCD bafisad bafim £¥cH, ita 5ax cylindrus'zd
cylindrum £5 ; eandem enim habent " altitgdinem. ut autem
MN altitudo 2d altitudinem M P, ita «cylindrus E'o'dd £s
cylindrum : eft igitur ur A X cylfnd_ru;s\ ad eylindrinm s, iz
lindrus £ 0ad Es cylindrum. cybindrus igitur A% '¢ylin-
ro £ 0 eft 2equalis. fimiliter autem & in conis., Qruod des
monﬁmre OPOlTCbaf ‘ ‘ :».ur..n AR 1 ' ‘.. . :1
- PROP.XVL-PROBH """ "
+ Duobus circalis circa idem centturs exiffenstins ;i vsy.
ford polygonum  equalinm G mumero pavinm “isty.
. rum defcvibere, quod minorent ciyialumt non tangal.

~'Sint dati duo- circuli ABCD EPGH tirca’ idem’ centruth
k. oportetin ‘mijori circulo A s ¢D polygonut zqualitrh

% numero parium laterupy * RN

{cribere, "non ‘tahgens mi= - /- Ny

norem circulum ErGH. du-" - N
8 B - ‘ i LV )

tatur per K centrum recta li- - 5
fiea 8 D, atque A’ pun&do G 'iplit - *
B D ad refos angulos ducatur. * -
AG, & ad ¢ producatur , &' ¢

T

até.tercii, A ¢ circulum’ E¥ 6 H # tangit.

Traque circumiferentiam B A D bifariam ‘fecantes; & réjits“ 2
. mi K

g

[REETRY N £'7 §

Ol

<A
el gy
WU

ium rutiss bifariam; & hoc femiper facientes, tandent ¥el
. * linquemus

e e e rven e S e ET FS

L. L% o~ ER b e it b
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linquemus circumferentiam minorem ipfa A D., relinquatyr, | .
firque LD & a puncto L ad B D perpendicularis agatur LM, -
&ad ~ producatur, junganturque LD DN.- €180 LD xpﬁ
N 6f Haequalis, & quoniam LN parallela et aC, & AG 4ag, e,
' qinﬁum!‘.FGu,' ipfa L N circulum EFGH nonp tan-
gtt, 8¢ multo minus tangeat Circulum EFG H rex linez
Lip/ D> y. quod fiipfi LD zquales deinceps circulo ABcD
aptabimus, defcribetur in co polygonum xqualium & nu-
gero.pariim latetum non tangens minorem circulum EFG H,
d facere oportebat. :

{". ! PROP.XVIL PROBL,

TR T ’
- Douabus [pheris circa idem centrum exiflentibus, in
“ -smafori folidum pojyhedrum defcribere, quod minaris
. ~Jpbara. fuperficiem non.tangat. ‘

- Intelligantu¢ duz fphaera circa idem centrum A. oportet

In majori fphera deicribere folidum polyhedrum minoris

~l¥h.zraev fuperficiem non tangens. fecentur {phzrz plano

aliquo per centrum duto ; tetiones erust circuli, quonian
diamettro manente & femicirculo circumducto fphzra falti

aeft ;_coxgo in quacunque pofitione femicirculum intelliga- « Diffin.14.
“nus,quod per ipfum producitur planum in fuperficie {phara undecimi.
¢irculum efficiet, & conftat circufum efle maximum,cum dia- .
meter fphaere qua & femicirculi diametcr eft,major ¢ fit om- b 15. tertii.
nibus rectis lineis qua in circulo vel {pheera ducuntur : fit igi-

tur in majori quidein fphrg circulus B¢ D K,in minori autem

circulus F G H, & ducantur ipforum duz diametriad rectos

inser - fe angulos 8D Qg occurrat BD minori circuloin G ;

ducatur 2 pun&o G ipfi AG ad rectos os G L, & jun-

gatur A L. ithque circumferentiam £ B bifariam fecantes, &.
dfmidium ipfius bifariam atque hoc femper facientes, tandem
Jelinquemus quandam circumferentiam miporem ea parte
cirdumferentiz cirguli B¢ b, qua fubtenditur drecta equali

ipi GL. relinquatur, fitque circumferentia BK. minor igis

tur eft reta BK quam GL ; eritque Bk latus polygoni @~
qualiuny & parium numero laterum non tangentis minoren

circulum. fint igitur. polygoni latera in quadrapte circuli

BE, rof}x BK KL LM ME, & punéta K A producatur ad -

N: &1 puncto a'planocirculi Bc DE ad rectos angulos . ,
« conflituatur A x, quae fuperficiei fphzere in pun@to X ocg e r2. unde-
currat, & per.a X & utramque iplarum BD X N plana du- cimi.
cantur, quz ex jam dicia efficient .in fuperficie fphwrx
mpyimos, circulos. iraqueefficiant, & fint in diameuis. 3 "

surrs
Wy
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' cmi.

.¢ +8. unde-

crui,
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KN eorum femicircy)i BXD BXN. Juoniam igitur x4 re@a
eft ad planum circuli BCDE, erunt omnia plana quz per
#pam X a tranfeunt, ad idem circuli planum d recta : quare
& femicirculi -8xD KXN rei funt od idem planum.
& quoniam femicirculi BED BXD K XN zquales funt,
in 2qualibus enim .confitunt 3p kN diametris ; erunt &
eorum quadraates BE BX KX inter fe mquales. quot igitur
latera polygoni funt in quadrante BE, tot erunt & in qua-
drantibus 8 X KX, zqualia ipfis Bk KL LM ME. defcri-
baptur, & fintBo 0P PR RX KS ST TY YX:@ jungantut<
que so TP YR, &ab ipfis os ad planum circuli BcDE
perpcndicularctéucantur. cadent he in ¢ communes plano-

X

_? B
1) 1 RS L
- i/ — K
D - B
rum feQiones 3D KN, quonism & plana -

femicirculorsm -8xp KXN ad planum O,
circuli- B cDE refs funt. itaque cadant,
fintque oV 5Q, & vQ_ jusgatur.’ cum
igiur in zqou\a,hbus emicirculis BXD
KX circutnferentie fumptz fint
BO X3,& dudz perpendicularesov 5q,

eritov- quidem ipfisQ_zqualis, Bv vero :

¥ 2. fexti.

is X Q, ¢ft autem & tota B A zqualis toti ¥ A ergo &
iquz v A reliquee A eft equalis. igitur ur sved v, ita
xq ad Qa: ideoque vq ipfi Bk pardllelay eft: quad cum
utraque iparam 06 sQ_ Git ad circuli BCDE planum, .
: et
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erit ov -ipfi sQ ¢ parallela. oftenfa autem eft 8 ipfi squa~g 6. unde.
lis. ergo Qv so zquales b funt & parallelz. & quonamif'™- . .
QY pﬂ.raneh eft ipi so, fed & parallela jpﬁ KB erit & 2;}:@11;
iso ipfik 8 parallcla: & ipfas conjungunt Bo K. €rgo& g unde-
KBo s quadrilateram eft in uno ¢ plino : nam i du retzec mu.
linez parallele finr, & in utraque iplarum quavis punctal7. unde-
fumantur, que di¢ta puncta conjungit recta linea in eodem ™"
eft plano, in quo parallcle. & ecadem ratiore utraque ipfo-
rum quadrilatcrorum sorPT TPRY inuno funt plano. eft

auten in { uno plano & trianguluth YR X. fi igitur 3. punctis/ 2. unde~ .

0 s P T R,Y ad o ductas rectas lineas intelligamus, con-cimi
ftituetur quzedam figura folida polyhedri inter circumferen-~
tias BX KX, ex pyramidibus compofita, quarum bafes qui-
dem xBOS soPT TPRY quadrilatera, & triangulum
YR X ; vertex autem punctum a. qudd fi in unoquoque la-
terum KL LM ME, quemadmodum in k 8 eadem conftrua-
raus, & in reliquis tribus quadrantibus, & in reliquo he-
mifpherio conftituetur figura quedam polyhedra in fphera
delcripta, & compofita ex pyramidibus, quarum ba‘es funt
uadrijatera jam dita, & YR X triangulum, & que ejuf-
m ordinis funt, -vertex autem s punc¢tum. dico di¢tam
figurani polyhedram non tangere fuperficiem minoris {phz-
re, in qua eft circulus FGH. ducaturl » punto A ad pla- w r1.unde-
num quadrilateri K Bso perpendicularis Az, cui in punéto cimi.
7 ocourrat, & AZ ZK junganter. itaque quoniam Az recta
et ad quadrilateri k Bso planum, & ad omnes redtas li-
neas, qu iplam contingunt, & in codem funt plano » re€tos » 3. difin.
angulos faciet. ergo Az ad uvtramque ipfarum Bz ZK eft undecimi.
perpendicularis. & quoniam A B ualis Ak, erit &
quadratum ex A B quadraro ex 4 k zquale, & funt quadrato
quidem ex AB zqualia ¢ quadrata ex Az zB, angulus,, prim:.
enim ad z reétus eft ; quadrato autem ex Ak zqualia ex
Az zx quadrata, crgo quadrata ex Az zB quadratis ex
Az 2K sequalia funt. communeauferatur quadratum ex A Z.
reliquum igitur quod ex Bz reliquo quod ex Z K _eft @qua~
le; ergoreGts Bz reCte 1z K =qualis. Similiter oftendemus,
& que 3 puncto z ad punctao s ducuntur utrigue jpla-
rum BZ ZK xquales efle. circulus igitur centro 2 & imter-
vallo yna ipfarum 28 zZk defcriptus etiam per punita. o s
tranfibit. & quonjamin circulo eft Bk s0 quadrilaterum, &
funt ®quales 0B Bk ks & minor 03, erit angulus BL K
cobuufus ; ,ide(xlue BK major quam Bz, fed & 6 £ quam 8K
eft major, multo igitur major eft 6L ‘quam .BZ. & <ua-
dratum ex G L quadrato ex B7 majus. & cummqualis it a5 . |
dpfi AB, erit quadratum CXALI,) quadrato ex u;anqml{gz;
. o

e
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fed guadrato quidem ex A L:squalia funt quadrata ex AG

G L, quadratoagtem ex: A B mqualia quadtata.ex Bz Za,.
quadrata igitur ex.A G G L. ®qualja funt quadratis ¢x Bz
Z A, quorum quadratum ex. Bz migus eft quadrato ex GL;
ergo reliquym ex z A quadratum majus eft -quadrato ex 4 G,
BN . . 4 x N ‘ Coe B [

’ﬁ:rig:o,ﬂin fphera ‘¥cDE fimile folidum Po

. B

& ob id recta linea 2 A fnajor eft re¢ta Ad, étque eft Az

. quidem 2d unem polyhedti -bafim, G vero 4d fuperficiem

perpendicularis, quare - polyheédrum minotis fphere fuperfi-
ciem rfon tanget. - Duabus igitur {pheeris circa idem centrum
exiftentibus, in majori folidum deicriptum eft minoris {p

rx fiiperficiem non tangens. Quod facere oportebat.” - -

Cor. Quod fi etiam in altera fpheera folido polyhedro-de-
% pran lde payheio e
ftgi{ lidym edru fpha i
ad-folidirm polyhedrum inaltera fphara ttiplicatam propor-
t‘ioriemwjusl,)oéuam diameter {phzre BC Dg ‘habet ‘ad alte-
tius {phteite dlametrum. divifis enim folidis in pyramides
numero; wquales, & ejufdem ordinis : erunt pyramides fi-
miles. fimiles auteni -pyramides inter fe in triplicata funt

5 *habebit folidum bhedrum in fphxra BEDE

- -proportione: homologorum laterum. ergo  pyramis = cujus

bofis eft- x Bos quadrilaterum, vertex ‘autem punctum a,

~ad pyramidem in alterafphera ejufdem ordinis triplicatam
- propértionem- habet ejus, quam latas homologum hebet-ad

mologum



.1am G HK in fuperficie ; & in {phera A Bc defcribatur fo-
. lidum-polyhedrum fimile ei, quod in fphzra DEF defcri-
L .
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rtologum latus ; hoc eft, quam haber a B ex centro {pﬁzrae
circa centrum A exittentis ad eam, guae eft ex centro alte-

riug fph=re. fimiliter & unaqueque- pyramis earum, quze

funt’in fphera circa centrum A ad-unamquanique-pyrami-

-dum ejutdem ord’nis, que funt in altera fpheera, triplica-

ram proportionem habebit ejus, quam habet B ad eam,
quz eft ex centro alterius {pherz. Er ut unum anteceden-
tium ad unum confequentium, -ita antecedentia omnia ad
omnia confequeptia. quare totum folidum polyhedrum,quod
eft in {phera circa centrum a4, ad totum foﬁdum -polyhe-
drum, quod in altera fphera, triplicatam proportionem ha-
bebit ejus, quam habet A B ad eam, quz eft excentro alte-
rius fphxre, hoc eft, quam habet BD diameter ad alterius
fpheere diametrurn. :

. PROP.XVIIL THEOR.

Sphere:inter [¢ in triphicata funt proportione fugrum
diametroram. - :

" Intelligantur: fpherz ABc DEF ; quarum diametri Bc

EF. dico a B¢ fphaeram ad {pheram DEF triplicatam pro-
Jportionem habere ejus, quam habet 8¢ adEF. Si enim non

“ita eft, {pheera A BG ad iphzram minorem ipfa DEF, vel

ad majorem, triplicatam proprotionem habebit ejus, quam
habet B ¢ ad £ r. Habeat primo ad minorem, videlicet ad
GHK. & intelligatur {ph®zra DEF circa idem centrum, .
circa quod fphera ¢ HK : defcribaturque in majori {phara

DEF folidum polyhedrum non tangens « minorem iphee-, . hyjus,

A .

ptumn eft. folidum igitur polyhedrum, quodin fphxra aBcC

ad folidum polyhedrum, quod in fphera pEF triplicatam

+ proportionetn habet cjus,  quam Bc ad EF. habet autemj corol an-
ABc fphera ad {fpheram GHK triplicatam proportionem tecedente.
€jus, quam Bc ad EF. ergo ut A Bc iphera ad {pheram

"@HK, ita folidum polyhedrum in {phxzra aBc ad tolidum
polyhedrum. in fphera DEF; & permutando, ut ABC

Pa fraxra
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. fphera ad folidum polyhedrum, quod in ipfd eft, i cuK

tpheera ad folidum polyhedrum, quod in fphera DEF. ma-
jor autem eft {phara asc folido polyhedro, quod eft in
pia. ergo & GHK fphxra -polyhedro, quod in {pheera
per eft major. fed 8 minor, ab ip/o enim comprehendi-
tur, quod ficri non potcft. ‘non igitur ABc iphera ad
fphzram minorem ipfa DEF triplicatam proportionem ha-
bet ejus, quam BC ad EF. fimiliter oftendemus neque
DEF {phxram ad {phxram minorem.ipfa ABC triplica-
tam habere proportionem ejus, quam habet E7 ad B c. dico
infuper fpheram aBc neque ad majorem f{pharam ipfa
DEF uiplicatam proportionem habere ejus, quam Bc ad
£ . fi enim fieri potct, habeat .ad. majorem L M N. inver-
tendo igitur fph®ra LM N ad A Bc {pheram triplicatzm
proportionem habet ejus, quam diarceter £F ad BC dia-
metrum. ut autem fphxra LMN 2d- aBc pheeram, it
fphera DEF ad - fphxram quatdam minorem ipid -aB ¢,
quoniam fphera ..M~ maoreft ipfla DEF. erg0&. DEF
iphxra ad {phxram minorem ipia A 8¢ triplicatam propor-

tionem habet ¢jus; quam £F ad e ; gded"ﬁeri'non'poﬁ'e
oftenfum eft. non igitur A Bc_fphera ad  fphzram majorem
ipfa DEF . triplicatam 1 tionetn -hiber ejus, quam B¢
4d £F. oftenfurh autem’ ¢t ‘neque. 4d minbrem.” erge ABC

fphaera ad fpheeratn pe® triplicatam proportionem akicbit
°§“3,"'qhamgc ad EF: @ogdemogﬁm oportebat...
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