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“sw, Emu lm' /Iudwrum meorum opu: , it
obfaquents(fimi amoris dn te mes pis
grusy tibi fiflere won_equidert audes
rem , ®ifi Qalidiffima_aqué, ac. [Bae
wiffima i smpsulfus mfm te alium
adire s cui denoueam y mihi integrum
mammé effe . exiffimarem. Humili
onltus colare aperté fatis Lbellns ipfe fatewur 4 id fibi
Pprery minimé incffe , quod. tuis dignum aufpicys. efficiar.
Verum Auiloris fui ingenio conformis 5 ac welwsi moribus
1mblllllfz ATCANO GHOARIS AIIVTIS iMpELB , hoTE :mp.«t;m
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ad te fertur, ¢b mapis coallis, qud magis wolens. In
publicum enim prodire mon fuflineret o nifs i%0 & notsine
[ibi decus, & pasracinium polliceretur 2 Quidni autem
pollicearnr ? In co potiis , quam mentis mea s humansa
zatjs tus opus elucefcet s qua anice allus, sam pridem
smperitum prorsius , Mathemasice difcipling , qua 18
Patronnm 5 ac lumen agnofist » ad fudia prinatims erv-
dive non es dedignatus . Quapropter non accedit hic
quidem ad te nunc primum , [éd poflquam & te difiuxit,

Libens . ac fuopte ingenio , undé proseffie 5 regreditur 5

non tam obfequinth teflativus’ fuum 5 quam Eyusffimans
nentis.ine Cenfuram [ubiturus . Hinc habes , quid in
publicum proféram wui fiskicee Fontis aquanst opub b=
pellense 5 tuis non minks inffibus ; quam amors in te
meo obfequendi defiderio : - denigue quid tibi s me la-
borews hunc mewm , offerre .dicam 5 an reddere copar.
Hoe quoque, welim, [¢iasy me fummopereé deleSlars § juod
nallus occafionem fin o qua amplsffimis mibi collasis a re
beneficjs aliquid: habeam , guod: véponam .- 14’ &
ipfum 1ibi debeo : miks- fiquidem deeffes , quo- meritis in
me tuis refponderem s nifs id gquoque & te. 4¢cfpg'ﬂ?m-f;
Vale. oo SF e A
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AD LECTOREM.

\ Vaspridem ex Grzcis, Latinifque {cri
) ptis cxcerpferanc Euclidis Demon-
A ftrationes, Theon, Campanus, Com-
mand:nus, Steuinus, & alij , inter-
sy L quos preclare, & locupletiflime Chri-
ftophorus Clauius Socictatis Iefu, iterum tbi
damus, Amice Le&tor, fed recenfitas, & bre-
nius colligatas. Quafdam enim immutauimus

*longas nimis, quaidam verd in partem expun-
‘ximus etiam’, nc quid in illis extaret, nifi quod

perneceflgrium , perutileque foret in intelle&u.
Quidquid deindé Demonftratio eft , id au: Pro-
blema eft , aut Theorema . Problema vocamus

-propofitionem, quz docet aliquid facere v. g.
triangulum =2quilaterum fuper data reéta con-

ftituere. Theorema autem appellamus eam pro-
pofitionem , quz paflionem aliquam vnius, vel
plurium quantitatum {imul perfCrutatur, vt qued
omne triangulum habeat tres angulos zquaics
duobus red&tis . Quanta vero fit Machemarice
ytilitas, brewi intelliges . Vale, & ftude.
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Citationes -it& exprimuntur.

Def1. - Deﬁnmo prima, & ﬁcdulq: mmm!, :
- vt Def. 4. &, -
Pofi. 1. Poftulatwm primum.
Ax. 1, < Axiomaprimum.
Prop. 1, Propofirio prima , & fi afuunda, sere
; - 114 ¢, -
I.1. - Primapropofitio, mldeﬁmm. Aibrd

prims s & fie 3. 3 mtmf«:ﬂuﬁ

‘ libré cé-:
Ex his alia citaviones , i quodibes ﬁab,ﬂam
snrelligi . Eadem: enims in om
tﬁ ratio




EVCLIDIS

ELEMENTVM
PRIMV M.
' DEFINITIONES.

L

§ Vadtum efl, ci]ilns nulla pars. .
X Linea eft Iongitndo fine laritudine, cuing
terming fu:;t Ipt}n&a.
Re&a hnea eft,quzex zqu; fua interiacet punéta;
fed eft breuiflima exccntilo %b vno punéto ad aliud.

Superficies eft, quz longitudinem, latitudinemque
tantum habet, cyius extrema funt linez. .

Y.
Plana fuperficics eft , quz ex zquo fuas interiacet
Jineas. VI

Planus angnlus eft duarum lineardm in plano fe
mutud tangeniium, & non in direum facentium,
.23, Alcerius ad alteram incl‘i;ulti?. .
+  Quod fiquzangulum concinent linez, fuerine re§
fiz ceilipeusille angnélus‘appdhgur 3 fi cnruzuciftg
o X ; = B . u



uilincus; fiwna cnrm,v,& gllia vedla, mixtus dicitur. |

Cum verdé re@a linea fuper reétam confiftens li.
ncameos, qui demcepsfunt angulos, zquales incer
fe facit, reétus eft vierque equalium apgulargm: &

- qui infiflit recta linea perpendicularis , vocatur eius,
cot infiftic. Qui verd angulus maior eft re &o,Obtu;
fo16.fasvocatar : qui minor eI X Aeucus dicitur.

Terminus eft, quod alicuius extremum eft 5 Figura
verd, quz fub aliquo, vel aliquibus.cerminis compre-
henditur. ' |

X,
Circolus eft figura plana; fub vna linea compre.
f-* henfa,.quz peripheria appellatury ad-quam-ab vno
pun&o corum , quz intra figuram funcpolica , caden
© .- tes ommes re&z lince, inter fe funt 2quales. Hox

verépun@umcentrum c)izc;ili appellacur.

Dismeser autem circuli, eft reta quazdam linex
per centrumn dufta , & exviraque parce in citcoli cir-
[ 1. comferentiam, fcu pen&h‘erlam terminata.

f « Semicisculus eft figura, qu; continetur fub diame,
" tro, & fubea linca, qua de circuli peripheria aufer

e _ »
X

I I 0 N
Redilincz figurzTunt, quz fub re@is lineis conti-
pentur . Trilaterz quidem fubtribus. ?uadm’la;erz
qonz fab quatuor. Mulilaterz , quz fub pluribus
quam quatuos rcddis lineis compreheaduntur.

Trilateraram potto ﬁgurar};m quond lazera. Equi

- larerym cf sriangulpm , quod teia lacera habet qus
e : . b 1Y



f 4 lia. Ifofceles', quod fub dwobus zqualibus coraxgac-
8. turlateribus; Scalenum, quod fub cribus inzqua-
e 7. libus- : X V I

B ‘Rurfus qwosd angulos Rectangulum quidem trian.
% f.7. gulum eft, quod retum habcr angulum . Amblygo-
t s. minm eft, cuius vnus angnlus obufus eft. Oxigo-
6. niom, quod tres habet ja{n%}xlos acutus.
1

&

g Quadrilateraram autem figurarum . Qoadratom,
¥ quidem eft figura zquilatera. & r tangula. Alera

parte longior eft quz re@angula eft, fed non zquila-

tera « Rhombusett, quae zquilatera , fed retangula
T fi7.noneft. Rhomboideseft, quz zquilatera, nec v« &an-
1" 38, gula efl, fed ex oppofito Jateras & angulos habet
%f 36. aquales. Przter has;-reliquz quadrilatere figur,

Trapezia appellantur.
. POSTVLATA.
Pl S L

Poftulatur vt 2 quouis puno,in quoduis pun&um
i re@am Lincam ducere concedatur. .
I: B »
) Et re@am lineam terminatam, in continuum, re-

&umque producere.
i ’ I11L : ]
‘ Itemqyouis centro), & interuallo circulum defcri-
E o bere. ' _
1V.

~ Irem quacumgue magnitudine data, fumi pofit
j aliam magnitudinem, vel maiorem, v¢! minorem.

. . --‘ R A 3 . . AXIO‘



AXIOMATA,

L ,
Quz fuperpofica congruunt , zqualia funt : Et ¢
conira, quz ®zqualia funtl, fluperpof ta congruunt.

Quz eidem zquaha,di adi inulcem funt zquaha.

"Totum eft fua parte maius; & zqualeeft ommbus
fuis partibus fimul fumpris.

I
Si zqualibus, zqualia, vcl communtia adijciantur;
g tota funt zqualia.

Ecfiab zqnahbuszqualn, vel commaunia anfcran-
tur, quz rclmquunwr, zqualia cmn:.

Si mzc}uahbus, zqualia , vcl communu adiedta
fint, rota {unt inzqualia.

Et fiab inzqualibus, zquaha » vel communia ablz- "
. ¢ fmx, reliqua funt mz\gu;hla 4

Quaz cinfdem, vel zqualmm, duplicia, aut dimidia
funt, & ioter fe funt zqualia.

I : )
Diameter diaidic bxfari;{m circulum. i

Duz rc&z linex non habent ynam, & xdem feg-
anEum commnnc.

. Omnes angulire&i, f}t{xnlc ii::cr {e zquales.

2

Duz relz lipez fpatium pon coh:prehendunc .
- . Tz ‘ - _Q"lz




Qua pofleviern quatusr axiomata enm videanzur Nem
ita per fs nota, vt communi dignentur affanfu, poterant ided
e demonfirari. , .

Sit/circulusABC D), cnius centrum fic E , Dia-
meter verd A C Def. 11. Dico per Diametrum A E G,
Secari bifariam circulum. Concipiatar enim animo
pars A D C,{uperponi parti A BC, ita vt Diameter
A C fit communis vtrigue : circamferentia ADG,
vel congruet tota circumterentiz ABC, velnon s fi
primum fam pacer axiomaris veritas ax. 1. fi fecun-
dum, cadat aliquod pun&um F peripherizAD C,
extra, velintra A BC, duftaque re&a i centro E per
F, fecante peripheriam A BC in G pof. 1. eruntduz
re&tzEF, E G, inter fe zquales D.f. so. pars totip
Quod eft ablurdum ax. 3. & fic de quolibet alio
pun&lo 5 Non ergo cader aliquod punétum vnigs .
partis extra aliam, velintra, {ed ambz {ibi mutud
congruent, quare xquales erunt #x. 1. Quod erac

" oftendendum.

Habeant {i fieri poteft duz line= re&z ABC, ABD;
idem fegmentum commune A B: Fa&o circulo ex
interuallo AB. peft 3. fecante ambas re@tas in pun.
&is C, D ; Erunt duz circumferentiz AED , AEDGC,
inter fe zquales 4x. 9. pars toti ; Quod eft abfordum
ax. 3 Non ergo duz linez rc&z poffunt habere ymum
& idem fegmentum commune . Quod erat often-

- dendum.

Concipiatur animo fuperponi pun&tum E, vna
cum linea E F, pun&o B, & linez BC: SiE D, cadic
fupra B A, patet axiomatis veritis ax.1. Si autem alié
cadac eric angulus DEF, hinor , vel maior re@a
A BC,idedque vel acutus , vel obtufus def. 8. Quod
eft abfurdum , & contra hysochefin . Angali igitee
redti funtinter fe xquales. Quod crat oftendendum.

T A3 Con-
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Lfis.
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Coiftat denique viimuim axiotha, quod alij pofta=

Janc concedi, ex def. 3. cum enim-linea reéta fit bre -

uiffima extentio ab vno pun&o ad aliud , duci pote-
rit 'vnica tantum linea 3 pun&o E ad pun@um F,

quarefiEF, eftreta, non crit EG F,reéta. Quod

erat oftendendum.

PROBL. 1. PROPOS. 1.

Superdata reta linea terminata A B, trian-
gulum xquilaterum conftrucre.

" "Excentris A, B, interuallis AB; B A, defcribantue ‘

duocirculipef. 3 fe fecantesin C, exquo pun&lo du-~

‘&z re@z C A, CB, pof. 1. erunt zquales eidem A B,

dsf. 10. Quare crunt & ipfz inter fe zquales ax. 3. &
triangulum ABC, 2quilaterum erit def- 14. Quod'erat
faciendum. '

PROBL. 2. PROPOS. 2.

Ad datum punftum A, datz ree liﬁcz‘

B C, zqhalem r:Ctam lincam poncre.

Ducatur re&ta B A pofl. 1. conflituatarque f{oper
ipfamprop. 1. triangulum zquilaterum A D B, pro-
dudtisautem D A, inE, & D B, in F pof. 3. centro B,
intcrualio BC, defcribatar circulus G C; & rutfus
cencro D, intcrualla D G, alius circulus deferibacur
G H pop. 3. Eruntigitur BC, & B G, zquales, item

G D, D H, def 10. Quare demptis qualibus D B,.

DA, dif 14 Reliquz A H, B G, hogeit BC, zquales
&wunt, ax 5. Quod crat faciendun \ PRd
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~ 'PROBL.‘5. PROPOS. 3.

Duabns datis re@is lincis inzqualibus
A B, & C, de maiorec A’B, minori C,1¢&am
lincam abfcindere, . -

Ad alterum extremum pun&tum linez maioris A B,
nempe ad A, ponacur linea A D, zqualis re&eC,
prop. 2, & centro A internallo A D, defcribatur cir-
culusfecans A'B; in E, poff. 3. A-E, aqualis ficc AD
def. 10. hoc cft lincz re@z C, ax. 3 Quod erat fa=

.. ciendum. .

THEORK. 1. PROPOS 4

" Siduo triangula A BC, DEF, duo latera

' A B, A C,duobus lateribus D E, DF, 2qua-

- Jia- habuerint alterum alteri , & angulum-

BAC, angulo EDF, zqualem fub zqualibus

“redtis lineis contentum; & bafin BC, bafi B&

zqualem habébuat,& triangulum, triangulo
2quale erunt : acreliqui anguli reliquis an-
gulis, zqualcs erunt, alter alteri , fub quibus

&qualia latera fiubtenduntur. -

_ Inielligaturadapeasitriangulam ABC trianinlo
.F: cadente angulo A, in angulum D, re@z A B,
A C, congruenc'redtis DE, D F, & pun&a B, C, ca-

. dentinpun@®a E, F s#. 1. quare bafis BC, bali FB,

cangruet : {i enim tongruentibus pun&is , & quidem
B,ipi E, & CipfiF, bafis B C, bafr E F, non congtuic
duzlincz re&z fuperficiem,claudunt, quad eft abfurs
duo) ax. 12. congruitergo bafis BC, bafi EF; qoare
&qualcs erunt inter fe, & rotum triangulum, cocatris
Crn . A 4 ange-

e
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% 8. lineaBF, 2qualis fit linez C G, ax. 5. & FC, ipfi
.. BG;angulique BFC, CG B, comprehenfi zquales
.prop. 4- erunt criangula BE C, & CG B, quoque inter

¢

t

[y

© fupra, & infrabafin, fi latera prodacancur effs aquales.

 Jes erunt.

" ‘zquales funt prep. 4. Itemcum totusangulus ABG,

- sqwalesinter fo, , o

gulo zquale, &reliqui anguli, réliqu'is angulis , fubl
quibus zqualia latera fubtenduntar, zquales erunt
ax, 1. Quod erat oftcndendum. ‘ :

THEOR. 2. PROPOS. s. !
Ifofeelis trianguli A B C, qui ad bafinB C
funt anguli ad inuicem, funt zquales; & pro
du&tis zqualibus re&tis AB, in D, & A G, in
E, qui fub bafi funt anguli, ad inuicem &qua

Capiatur in re&ta A D,pun&tum F, & auferaturd
maiore A E, ipfi A F, minori zqualis A G prep. 3. Du-
cantur FC, G B; quoniam AF,ipfi A G. sxcenfl. &
A Cipfi A By ex 5yp. {unt zquales , communem angu.
lum concludentes BA C, totamtriangulamFA C,
toti triangulo G A B, erit zquale prop. 4. cum rurfus

fe zqualia square anguli FBC, BC G, fubbafiBC,

roct A CF zqualis fic oftenfuss &parsCB G, gar:i
B CF zqualis, reliquus A BC, reliquo A C Bad ba.
fin BC,zqualis erit ax. 5. Quod erat oftendendum. |

‘ COROLLARIV M.
Colligitur primo etiam in svizngulo aquilatevo sngules

3. Ommertriangulumagoilaterum, ¢ffentinm aquiangs.

lim y nam [umptis quibufcumque duobus lineis pro later;.
busyveliqua probafiy femper oftendeinr angulos ad bafin offe

|




. L
- THEOR. 3. PROPOS. 6.

+ Sitrianguli AB C,duoanguli A BC, &
A CB, #qualces ad inuicem fuerint; zqnales
quoque angnlos fubrendentia latera A G,
A B zqualia ad inuicem crunt.’ ‘

$i enim funt inzqualia, fit A Bmaivs, fiatque. B D
zquale minori AC prep. 3. ducaturque DC: quo-
‘niam igitur latus B D, xquale e lateri A C, ex confl.
& latus B C, commune, anguliq; comprehenfi DBC,
A C B, zquales, ex byp. erunc triangula DBC, & ABC
incer fe aqualia prop. 4. parstoti; quod eft abfurdum

£ 9. ax.3. Latusigitur AB, lateri AC, non eft inzquale,

Quod erat oftendendum.

COROLLARIVM,

‘-

Culligitwr ex bac propefitions 5 quod omne tviangulum
agquinngslum off sriam aquilaterum, nam acceptis quibuf--

" . liber duobus angulis fub wnolasere, oftendetur (wbiendensin
© lasars aqualia offe inter fo. '

THEOR. 4. PROPOS. 7.
Super cademre&talinca AB , duabus eifs
demredlis lineis, aliz duz re&te linez ®qua-
les altera alteri non conftituentur ad alud,
atque aliud punétum ad eafdem partes , cofs
demque fines A, & B poflidentes,

“ Sienim eft poffibile fuper eadem reca finea A B,
duabus éifdem reis lineis A C, C B, alizdux AD,

D B, zqualesaltera aleeri confticuantur ad aliud pun-
. i {8419



°
f11. &um, quam C, hoceft D, quod certé'in linea AC,

vel C B, cadere non poteft, nam linez A D, A C, vel
B B, BC, effint zqualesparstoti 5 quod eft abfur-
dum. Cadacigicur intra triangulunm A BC : & pro-
du&: BD,inEF, & BC in E, duaque re&ta CD,
eruntanguli A'C D, A D C ad bafin aquales prop. 5,
quod cum angulus A C D minor fic angulo E d D,
& codem minor eric A DC: Rurfus cum anguli
E C D, F D C,fub bafi fint zqualcs,& angulus FDC,
fra.angulo A D C, minor, & eodet nunor erit angulus
EC D, quod eft ablurdum, cum often{us fit maior:
nonergo cadere poteft pun&tum D, intra triangulum
A BC. Cadatigitur ex:ra, certé pun@um Cnonca.

det {fupra re@am A D, vel D B, vel intra rrianguiom:

A DB, nam fequeretar idem quod fupra; fed’alid
cadat ita vt altera linearum poftcriorum nempé A D,
fecer alteram priorum, vt ipfam BC. Conneétantur
illa duo pun&a C, D: quoniam igitur CA, zqualis eft
f10. AD, ex hyp. erunt anguli ad bafin C,D, hoc ef’ACD,
A DC, zquales inter fe prop. 5. qudd cum angulus
A C D maior fic angulo BC D, & codemn maioteric
angulus CDA , & multo maior angulus: BD C;
quta vero lacera DB, BC, (unt zqualia, anguli ad
bafin BCD, BDC zqual:s erant; quod eft abfurdum;
~rum-oftenfus 1am fic angulus CD B, angulc BC D,
maior. Nonergo zquales funt inter {fe AC, AD, &
inter fe quoque, BC, BD. Quod erat oftendendum.

THEOR. 5. PROPOS. 8. '

Sidao triangula ABC, DEF, duo latera
- AB, AC, duobus lateribus DE, DF, alterum
- alteri, qualia habuesint, & bafin BC, bafi

F»

«

W —— e~ "
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. : o S
) EE, xqualem': Angulum etiam'angulo fub
L zctlalibus retis lincis contentum zqualem
.- habebunt.

i '~ Superponatur bafis BC, bafi EF, cadente puné&to B,
+  inpun&tum E, & CinF, pun@&um A:non in aliud
| for3. pun&um cadet, quim in D; prop. 7. & totum criangu-
I Jum, toti triangulo congruer; quare angulus BAG,
zyualiseritangulo EDF. Quod erat oftendendum.

]' PROBL, 4. PROPOS. 9o,

{ Datum angulum re&llincum B A C, bifa-
. riam [ecare.

|
§

Accepto fuper AB quolibet pun&o-D,d linea AG,
auferatur A E zqualis 1pfi A D, prep 3 duétaque DE
- fupafipfanni, conflitvatur zquilaterum triangulum
1 DEE, prop. 1. & conne@atur A F. Cum igitur A D

tr3.wqualis fic A E, ex conft, & A F communis, bafis verd
. DFbafi EF zqualis, erit angulus DAF zqualis an-
 gulb EAF prop. 8. Quod erat faciendum.

'PROBL. 5. PROPOS. 10.

Diatam re&am lincam terminatam A B,
bifariam fecate.

Conflituatur fuper A B triangulum zquilaterom
ACB, prep. 1, angulus verd ACB fecator bifariam prs
rect:m CD, prop. 9. erunc duo triangula ACD, DCB,

.15. zqualia prop 4. quare & bafis A D, bafi D B, zqualis
_€ticprop. 4. Quod erat faciendam, . :
- PROBL.



PROBL 6. PROPOS. 11; -

Data reQa linea infinitaEF , 4 pun&b D,
in ca dato, reétam lineam ad angulos reckos
cxcitarc, -

Accepto in ipla E D ,-quounis pun&to A, ponatur
ipfi DA, zqualis D B, prop. 3. {fuper verd A B confti-}
- tuatur zquilaterum criangulum ABC, prep. 1. & con-
nectapur D C: quoniam latus A D, xquale eft lateri
D B, ex'conpt. & latus DC dommune , bafis veto BC,{
- bafi A C =zquaiis, erittriangulum CD A , triangulo
F15. CDBjzqualeprop 8. quate angulus CD A jangulo]
C D B,zqualis ¢ft 5 ideoque re&i , & linea C Dy per-
pendicularis ipfi AB , def. 8. hoceft EF. Quod erat

. faciendum. - co .

PROBL. 7. PROPOS. 12.

Superdatam rectam lineam infinitam EF,
a dato puntto C, quod in ca non cft, per
penaicularem retam lincam ducere.

Accipiatur in altera parte ipfius re&tz EF, quodli-

.""bet pun@tum G ; & centro C, interuallo C G circu-
lus deferibatur fecans EF in pun&is A, & B, diuifa-

quc AB,bifarianvin punéo D.'prep. 10. ducantur CB, §

f15 CA.Quoniam latus CB zquale eft lateri CA,& CD
commnne, bafis vero BD zqualis bafi DA, erunttri-
angula CAD, CBD inter fe zqualia prep. 8. quare an-
auliad D funczquales , & linea C D perpendicularis

drf. 8. Quod crat faciendum. .




THEOR: 6. PROPOS. 13."

Cum reltalinea A B fupér re&tam CD.
" confiftens, angulos fecerit AB C, A B D,aut
duos reftos, aut duobus retis , 2quales cffi-
ciet. /

.

Sienim A Beft perpendicularisipfi C D ,iam patet

affercum ex def. 8 Sinonjexcitetur 4 punéo B perpen-
" dicularis BE, prep. 15, Quoniam igitur duo anguli
%16, EBC, EBD recti, zquales funt tribus angulis EBA,-
.- ABC, EBD, quibus zquales funt CBA, ABD, crunt
. duore&ti EBC, EBD, duobus quoque CBA, ABD,
* * aquales, sx. 2. Quod erat oftendendum.
4 ° .

_THEOR. 7. PROPOS. 14.

$i ad aliquam retam lineam A B,atque

~ ad cius pun&um B, duz reétz linex CB,

I BD.non ad cafdem partes duétz vtrobique

g duobus redtis, angulos @quales fecerint; ipfe
indire¢tum re&tz lincz ad inuicem cruat.

2 Sienimnon:efto in direGum linez CB, ali» BF
. conflituta, erunt igitur duo angult ABC , ABF duo-
s bus te@isequales prop. 1 3. quibus reétis zquales quos
(16, quefunt A BC, A BD. ¢x hyparhefi , quare dempto
L communi ABC, eruntduo ABF, ABD nter fe zqua-
w  Jesax. 5. parstoti; quod et abfurdum s Non aliaita=
@ quein dire@om eflc poreRipfi CD, quam BD. Quod
i eracoftendendum, - L )

b o tHeoR. £



‘THEOR 8:PROPOS 15..

__ Siduzre@zlinez AB, CD fe ad innicen
fecucrintin E, angulos ad verticem, oppofi
tos ¢flicicnt inter f¢ equales. :

Quoniam CE cadit fuper re@®am AEB, erunt a
guht AEC, CEB . =quales duobus reétis prop. 13. ¢
dem ratiope duobus rectis zquales erunt duo BE

17. BEC, quare dempro communi CE B, remanebu
duo AEC, & DEB ad inuicem zquales ; codem
do oftenderur de duobus ad verticem CEB , AE
Quod crat oftendendum. ,

poaou’.ixwu.'

Colligituy prime duss lineas retas [o mutwo fecanty
-officare ad punitum fs&ionis quasuor angules aquales  qus
tuor redlis. . j
2.~ Omnys angulos conflitutos ad wanm o ¢riders pw
&um y quotcumqus fasring fimul [umpios , quasuor redi
saninum aqualss offe ‘ o

THEOR. 9..PROPOS. 16, 1
Cuiufcunque trianguli , veluti ABC wn
latere BC , produdto in D, exterior angulu
ACD interno , & oppofito CBA, feh BA!
major cft, o .

. Seda linfa AC, bifariamin E prop. 10 iupgaca

. BEF, fiatque EF aqualis BE, & iunéhis F, G, protr
hawr AC,inG : quoniam igitur BE zqualis et E
. - ) i<m



F13.item AE, ipfi BC, angulique AEB, FEC ad verticsem
z%uales prop 1s. erit triangulum A E B, triangulo

FEC zquale, 8& angulus BAC. angulo ECF , 2qualis

g _prop 4- quare cumn angulus ACD maior fit angulo
\ -ACF, & angulo BAC, ipfe maiorerit 5 fimiliter quo-
" aque, (i fecetur bifariam Iinea BC, oftendetur anguins
BCG ,hoceft A CD prop. 15. major angulo A B C,

;- Quod erat oftendendum. ST ,

COROLLARIV M.

b S

Colligitur quod ab wno, eodamque puntlo ad eandem ve~
Sam lineam duci non poffunt , plures quam dus reta linea
inter fe aquales; nam fi piffibile effss 5 conflitmerentur duo
sriangula, querem alterum haberes angulum externum,
interno, ¢ oppofito aqualemy quod off abfurdum.

Rl o B

: THEOR. 10. PROPOS, ;7

t . T
Cuiufcunque trianguli vt ABC, duo ans

-~ - guli duobus redis funt minores.

Produ@a BC in D, erit angulns A CD , angulo
_ BACmaior prop. 16 _addito igitor communi ACB,
J+38. cyunt duo anguli ACB, CAB, duobus ACD, ACB,

‘: _ minores, adeoque minores duobus rect:s; fimluer

“ _ oftendetur de duobus quibustibet alijs « Quod eiat

b oftendendum. : :
| ' COROLLARIV M.

:n " Colligitur prime in guockmame triangulo f§ unws angulns
P efireitns, ans ebsufus yraliques offc acutos; namfi ‘V:"f‘ =
. tolin

|/ U



‘

16 - : o C
reliquis effet quogeie vel re@lus o vel obtufusy in eodems tvil
anguloy duoangulieffent aquales, vol maiores ducbusreitis,
cutls contrarivm ofianfum off. ’

Colligitur 3. ab eodem punito ad exmdem redam limenns
non poffe deduci duns, aut plaves linens perpendiculares,
alioquin duo anguliinterni offedti & duabuspirpendicylari-
bus, affsnt aquales duobus reétis; quod ofl abfurdum. *

Colligitur 3. fi lintareiiacum alia velin angulis ine«
quales, hoc et vnum acutum o alteruns obtufam faciae , 1;.-
neam perpendicnlarem ab eiuslinea guonis pun&o domiffams
ad aliam illam rellamycadere adparies anguli acmti ; quo-
niam fi caderer & parie anguli obtufiy sviangulum sffes cons
Siirniumy babans duos angulos maiorss duobus redlss , vnum
quidem obtufum. & alterumraium 5 quod aff abfurdum.

Colligitur 4. Ovsnes angulos wisnguli aquilateri , ¢
duos angulos fuprabafin srianguliifofcelis offs nsntos, cum
ad innicem fin: aquales,

THEOR. 11. PROPOS. 18.

Cuisfcunque trianguli nempé ABC, ma.
qu latus A C maiori angulo AB C, fubten-
itar,

Ex maiori A C, ipfi A B, fumaturzquale AD, du.

. :caturque D B: erit angulus externus A D B interno
fa9. BCD maior prep. 16. cui ADB cum zqualis fit angu-
lus ABD prop. 5. codem BCD & ipfe maior erit; qua -

re mulio maior eric angnlo BCD totus angulus AB

qut opponitur maiori lateri AC:eodem paéto demon:
grabx:ur maior angulo A. Quod erat oftendens

ume.

£
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COROLLARIVMI -
Mn;iﬁﬂnm fit ex hac dcmnﬂuiiom emnes tres anguley
svianguli [calens offe inaquales, cusm inaqualia babeas 0§
sera def. 14. :

' THEOR. 12. PROPOS. 10,

s cmufwﬁqﬁg trianguli pufa‘ ABC, maiot

- “angulus A BC maijori lateri A C, oppo-

" Ritar.

o0 Si ipfumACm_aius noneft,erit aut zquale alterus

tri, aut minus veroque. Si primum habebit angulus . .

, Fi39. B, 1n triangulo ABC, alterum angulum fibi zqualem

= =

IR S

. - contra hypothefin: fifecundum, erit in eodem trian

. gulo, alwus angujus, angulo B, maior; quod eft con-
¢ra hypothefin : quare latus AC, neczquale alterus
i, nec minus viroque effe potetl; ergo maius  Quod

- eratofiendendum,

. . .COROLLARIVM:

Hine foquitur i sbvne eodemque pande ad candess
veidam lineamiducaniny pluves veite vam, quas perpendicu=
darisefl, cffeomninm minimam , naw ipfa ;nupcr svit oppoe

. ‘t . Jrauni angulo acuto Prop. 17. aliaverd angule velo ab
" apfmperpendicnluri fadds, - . :

- THEOR. 13. PROPOS. 28.
Cuinfcunquoe trianguli , ve DBC duo late=
ra quomodocunque affumpta DB, DC, re-

<. liquoBC,fgntmaiora, .. ..
LRUive * B =TT 'PIOA!



18 . .

Produfta CD, in A, fiat AD squalis DB, & connes
.. &awrAB; eruntanguli D A B, DBA zqualesprep. 5.
* “furs. fed angulns ABC, angulo ABD maior ¢ft, igitur &
©  ° anguloA mator erit, quare {atera BD, DC, (hoc eft
latus AC fubtenfum maiori angulo B.) maiora func
reliquo B C {nbrenfo minori A prep. 13. Quod erac

ofkendendom. . T

.. Sifupra eadem bafin BC,intra triangnlum
ABCG, aliud BDC conftituatur 5 huius Jatera
minora quidem erunt dugbus lateribus alte-

_tius; maiorem yerd angulum contincbunt.
Protra&a BD, in E; erunt duo latera, BA, AE, telix
uo B E maiora prep. 30. quare fi addatur commune
C, erunt duo BA, AC duobus BE, EC, maiora: ea.
Js0. dem ratione oftendetar duo latera EC, BE maiora '
© 7 -effeduobus CD, DB, igicur & eifdem multo maiors
erunt duo BA, AC. Rurf{us quia angulo A mainr cft
externus DEC, quo fuus externus BDC maior quo-
que eft prep. 16: eodemn angulo Asangulus BDC maior

erit : Quod erat oﬁepdendnm. .

PROBL. 8. PROPOS: 22. -
. T:idliguluin conftruere habens tria latera

zqualia tribus datis re&is A, B, C, qguarum
.- dug seligua fint maiores. o

"~ * Inlinea quacunque DE fu;mturDF aqualis ip
. BFGgqualisipli By & Q-H-Mipﬁ'géfl;&lctr




%,
y
.

-

;-
'

.

. .

. in.e3 punftum C, dato angulo re&ilinge

-~

- Weinde F interdallo F D defcribatur circulus, i?em
ré
¢fat,

centro G, interuallo G H, defcribaturalius circulus
{ecans primum in I; ducacurque IF, IG. Erit triangu-
Ium fa&um FIG, habens latus IG zquale recte GH;
hoceft C, & latus I F zqualere@z D Fhoceft A, re-
-liquumque FG zquale re&tz B. Quod erat faciédumm

PROBL. 9. PROPOS. 23.
" Ad datam refam lineam A B, datumque

DEF, zqualem angulum conflituerc,

. (Dudite? quatibet bafis DF 5 deirde confticuacur
prop. 22, ad_pyn@um C dacz redte A B triangulpm

¢ 2ICQ hibéns tria latera 2qualia cribus regtis ED, DF,
Jo3». FE,.quod "21:“" erit triangulo DEF prop. 8. aritque

N

tel,

F
n

. — e

- apgulusIC

angy s #qualisanguloD EF . Quod ¢rac fam
ciendum. , ‘ o ;

THEOR. 15. PROPOS, 24,
" Striangulum ABC, duo latera AB, AG,
“gequalia habeat duobuslateribus DE; D F,

-, alterius trianguli DEF, angulum vero A bafs
.- oppofitum maiorem angulo D, & bafin bafi

maiorem-habebit.

- " Superpongtuc latus DE, lateri AB,quz com zqualia
fint congenent cadente pun&o Drin A,& E in B; latus

DFcadatintra latera AB, AC, proper minosiatem
- =% anguli ; &bafs BF 'eagac.aq; inffabain BCosvautiy -
2 "

ipfam,



—

ipfam, aut fapra ipfam . Cadat pritho infra, inngacar)

FC: quoniam latera AC, AF zqualia funt, erunt an.

guli ACF, AFC 2quales ; fed angulus A CF maior

fa3.cftangulo BCF, ergo & eodem maior erit angulas

AFC, & multo maior totus angulus BFC; quare com

latos BC fubtendatur maiori angulo F, & latus BE

winori angulo B CF, erit bafis B C, bafi EF maior.

[a4. Cadac fecundd in tpfam BC, eric BF hoc eft EF pars

ipfius B C, adedque minor erit. Cadac tertid f{upra

‘ %((E :Aegmt duo l(a{cra 3\ F, FB m{n{;m hftterib‘l’?s

> 3 prop. +1. Quare demptis zqualibus re@is AF,,

¥.35. AG, reliqua BF, hoc eft bafis EF, reliqua BC minor
eric. Quod crat eftendendum. ) L

THEOR. 16. PROPOS. zs5.

' §i & contra triangulum ABC habeat duo
Jatera duobus lateribus , alterius trianguli
- DEF, ®qualia vtrumque, vtrique, bafin verd

FEY

oppofitum angulo D maiorem habebit,

Si enim non; erit A, aut zqualis D, idedque bafes
_ BGC, E Fzquales prop. 4. quod eft contra hyporhefin:
f.33. Autminor, &cunc bafis BC, bafi EF minor erit
T prep. 34, quod eft pariter contra hypothefing Non.s
ergo zqualis, aut minor effe potef}, fed maior . Quod

erat oftendendum.

B C, bafi E F maiorem : & angulum A'bafi|

THEQR. 17. PROPOS. 26.
Siduo triangula ABC, DEF habeant duos
. angulosB, C, duobus angulis E, F, zquales
. viumque, virique 3 Vaumque Jaws __ynt,x lia:
e - et

g

-~ .




e 2
" teri zquale ; fine quod zqualibus adiacet -

it

¢~ angulis, fci1 quod vni 2qualium fubtenditurs
; X reliqua latera, reliquis lateribus zqualia
i vtrumque, vtrique , & religuum angulum A

-

-+ zeliquo D, zqualem habebunt.,

. Sitprimum latus BC, zqualibus angulis adiacenss
Rateri EF zquale. Superponacur lacus BC, lateri EF;
latera BA, CA, cadent fupra latera ED, ED, propter
zqualifatem anguloram , pun&umque A cadet in
pun&om D. Quare anﬁblus D zquahiserit angulo A, -

+ &reliqua trianguli A BC latera, reliquis triangule
DEF, lateribus , qualia erunt. Sinc deinde laterz
" AB, DE,zquales angulos fubtendentia inrer fe 2qua~
. lia. Superponatur latus AB, laters DE :latasBC
cadet fupra Jacns E D propter zqualitacem anguolo-
t rutiis & punétum C,cader in F . Si enimnon: cadat
y . In G eric igitur angulus EGD, hoc eft BCA, 2qua-
. " lisangulo EED , externus interno 3 Quod eft abfur~
) f-26.dum. Non ergo cadet pun&um C, in aliud quam F.
" Quare angulus A, zqualis eric angulo D, & reliqua
trianguli ABC lacera, reliquis crianguli DEF latcria

_ . bus,zqualia erunt . Quod erat oftendendum.

|
l
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E ALl1ZEZ DEFINITIONES.

. : XVIL -
b Parallelz re@tz linee funt , quz cum in eodem fin

J:27. plano , & ex vtraque parce in infinituin producancur
n peutram fibi mutuo il{gigulntf. , \

;oc . /_Pzrallelograminum eft ﬁgura. quadrilatesa , cuius
£-28. bina oppofia latera funt paralliclay -

Lil B ' _ B 3 - XX,



.22 1
Cup verd in Parallelogrammo diametey "dudty
fuerit , duzque linez lateribus parallelz, fecantes
diametrum in vno eodemque punéto, itave ih qua.
Z33. tuor diftribuatur parallelogramma : Appellantdr duo
illa per qaz diamerér nantranficepmplements ; Duo
" werd reliqua, circa diamecrum confiftére dicuntur.

'POSTVLATVM, SEV HYPOTHESIS.

Vo s e
Siin duas rectas lineas, re&a linea incidensincerio-
xes, & ad eafdem partesangulos duobus rectis myino.
res faciat, reasillas duas lineas ininfinitum produy.
&as, fibi mutud incidere, neceffe eflfead eas partes,vbi

~ funtanguli, dvobystectis minores. )

Si inbinas re&as AB, CD, re&ta incidens
linca E F, alternatim angulos BEF, CFF,
zquales ad inuicem fecerit: Jlle dax ez
parallclz erunr, ‘ T

$ienim non ¢ concurrant vtcumque in G, eric igi’

tur triangpjum E G F, habens angulum externum !

E Finterno, &oppofito E F C zqualem . Quod eft |

F27. abfurdam prep. 16. Non ergd produ&=z concurrere

_poflunt, quate parallelz crunt defs 37. Quod erat
oftendendum. - '

THEOR. 19 PROPOS. 28,
Siin binas re&as AB, CD, tcCta'inc}isd;ns
- . 4

-

(




" E; exteriorem angulom HES interion: &
. - oppofito DF E , ad eafdem partes zqualem
.+~ fecerit, aut interiores BEF, DFE, & ad caf-
. dem partes duobus teQtis quales: parallela
J st ifeduxrchez. . N

*: v

~

Quoniant angelus internus DFE, equaliseff ans
HBBacQﬁ.eOﬂi' zqualiseft angulusad verticemy

. AEF prep. 15. erit eidem AEF, zqualis alternu$ DFE:

. F:27-quasreparalicke eramt AB, CD prop. 17. Deinde quia
- “anguliinterni BEF , DFE, 2quales funt obB’pE re-

!

. &is, quibug guoque equalcsfont duoB E F

L peep 1y, AbTe® commun: BEF s reliqui BEH, DE

i . mquales erunt externus interno : &uare patallclz
cruntAB, CD» Quod eratoftendendume

- THEQR, 20, PROPOS. 29.

-~ Jmparalields retaslineas AB,CD,tetain~
" cidens EF:-&-angulosaltetnos AEF, EFD
_ zquales, & exteriorem HEB interiori, & op-
~ pofiEFD z%::lcm » & interiores BEF,
o EFD duobus relis zquales cflicic. .

Si enim AEF, & EFD non funt zquales, ericalter

AEF miidr ,:quarcaddico.communi BEF, cum quo
AEF eft duobus retis zquales prop. 13. esunt duo

_ EFD, BEF, duobus re&is minores, idedque produdtz
" . AB,CD contutrent pof. s+ quod eft contra hypothe-
*  fin . Neon fant ¢rgd duoanguli AEF, EFD alcerni
Ja7-inzquales. Qponiam rurfus EFD zqualis et angulo

¥~ . AEF,; cuiggualjs ad gmc’em bab¢tus HEB, cidem

-_—lem—— T

- 2.t TEEe .

-

quo-.



£, A ,
' Mquoqu'e zqualis etit internus DF B , & 4dditd com-
-. muni BEF, cum BEH, & BEF fint zquales dnobus
 seisprop. 13. eruncetiamduointetni DFE, BEF,
. duobusre@iszquales. Quod erat oftendendum. -

THEOR. 21. PROPOS. 30.
. Si duz re&z linez AB, CD,: eidem LM
- parallclz fuerint , & inter (¢ paralicle crunt.

- Quoniam AB, LM, paraflelz funt, eric angulas
“excernos HE B interno, & oppofito F1M zqualis |

£fi27.prop. 29. Eadem ratione angulus EF Dyeidem k1 M
xqualis oftendetor . Quare anguli HEB, EFD, aqua-
Jes ad inuiceni funt: Parallelz igicar incerfe funt dox
AB, CD prop. 33. Quod erat oftendendums- --.2

"~ PROBL."10. PROPOS. 31.

‘A dato pun&o F, dawz re&le linex AB,
parallelam re@tam lincam ducere. -
.- Sumpto guolibet pun&o E in lineaA B, ddcatur
*= EF, fiatque in pun&o Fangulus DFE, zqualls alcer~
f-27.n0 angalo AEF prep.13. Erunt iamlinez AB, FD

.. prep. 3y. parallele . Quod erat faciendum.

- THEOR. 22. PROP-OS. 32

- Cuiufcunque trianguli puta ABG, vno late-

re produ&to BC, in B : exterior angulus

A CD, duobus interioribus , & oppofitis

CAB, CBA cft zqualiss & trianguli tresing
~ teriores anguli, duobus xedis fuma%xaéc:.
iy ety "




. . 25
o . -Did@anamgue tx pun@o Creltz CF paralleld infi
% «- . ABprep. 31.erit angulusexternus D C F, interno, &
i - oppofico CBA zqualis prop. 29. rurfus zquales erupt

" alterni FC A , C A B, quare totus A C D, zqualiseft

.- _ duobusinternis, & appofitis CAB, CB A, quibus (i

Z-18. addatur commaunis A CB, erunttrésanguli ACB,
i CAB, CB A zqualesduobus ACB,ACD, hoceft
‘r dmabus retis prop. 13, Quod erat oftendendum.

.7 ' COROLLARIY M.

.  Colligitur pried qubd quando duo anguli vnius tianguli
- fust-aqnies duohus absarins , & reliqusie illius , velique
buins squalis off. : . Wl

Colligitny s. in omwi tviangmloifofeale, cuins angnlus

<1 " Bmrevibus aquilibus omprebinfus off voilns, quemlibe: re=
liguorum ad bafin effe femirecium. At fi ille obinfus ofty

.. weliqui ad bafin [unt [emivelle minoresy [s autem semins

- T BT e .

- L fwerit, bifemivecio maioves erunt.
* Colligismr 3. guemlibes angnlum .:rinnguli"aquil,a_mg
offe unam tersinm Anornm velornm o vel duas seriin
, onins redli. " ,
(+ . Gelligitpr 4. Angulos ingernos quadrilatera figura offe
v o . aguales quaruor vellis, guingsie larers vord fox viBis, Gwin
) gualsbet figura veltilinas vefolui porefl in svianguln, ¢y qui=
dems in 101, guern ipfa ofl-inser figuras re&lilineas, vel sn tosy
qmos ipfa }guu babat lateray [ods angulos , demptis duobuss
S GYyos verd trisngula erans, bis 1ot vecli funis anguli,

. . THEOR. 23. PROPOS. 33.’
s ~ _ Re@zlinex AB, CD, quz zquales refay
. . lincas CA, DB ad partes cafdem coniun-

' .. guat, & ipfx xquales, & parallcle crunt, -
AT Dydta



B "6 v . .
" Deafa'CB; érunt efigulialeemitimACB, DB C
wquales. Quiavero A CaqualiseftipfiDB, & CHB
£.38. communis 3 Erit bafis BA, bafi CD zqualis, & anga-
lus ABC : prop. 4. angulo BCD, zqualis . Quare AB,
DC paralielz prop. a7, umter fe erunt,& zquales. Qizod
erat oftendendum. ‘ .

THEOR. 24. PROPOS. 34

Paralielogrammum A'B C D habens dia-

metrum CB, habet quaz ex aduerfo zqualia,

. &latera, & angulos, atque illud bifagiam
- fecat diameter. : o

wniem enim AR parallela eftipli CD dof: 1¢:

‘en%g:nguli ABC, DCE-zquales prop. 29.€adem ra-

. tione,quiaB D ‘garallehe‘ﬁ ipfi AC, anguliBC A,.

_ DBC =zquales funt; Quare com criangula ABC,

{538, DCB, habeant duos angulos ACB, ABC , duobus

< D BC, D CBaquales, favaique CB-commune, erunt.

.. inter {e zqualia prop. 26. igitur,& latus AB-wquale erit-

- “tateri C D, BD ipli & G; angutts verd BAC , angulo

- BDC, & totus angdlus DBA; coti DCA. Quod erac
- oftendendum, - - , L
e COROLLARIVM., - .

Colligitiv prime cune 1'“"““'" bubens Lutors op3

pofita aqualineffeparallilogrammum; nam duila disme-

_syoafendetividudilia sriangnla oo ineer fi aynalin, adsd=

rguelatera oppofica quadvilaseri parallels offs por prop. 37,

- Colligisnr 2. Omne quadrilaterumhabens Angulos sppofi-

" sosagwales effe purallslogrammums 5 Ex o0 enim, quid emnes

gnainer anguli-quadrilagiri agunles fups -quesnry 1eidisy




‘
(

[

‘ 43
“dpmonfrgbimurqueslides dup ads paries agualeseffe
Audbus reitis, adedqus parailela offs latars oppofitn quadrie
Lasers per prop. 28. .

P 1 CMlligitur 3. Omne quadrilsterwm babens omnes angu«
.. dos-2084s effe parallelpgrammmnny Habsbic enim sngulos

L pefises aqwalesy

“Colligitur 4, Pavallelogramma offe’ figurans aliera parte

< loggionsm, cum rebangwis fits Rbombum, & Rbomboidern,

. gwis ox aduerfo lasers habens equalia.
~~ THEOR. 25. PROPOS. 35.

‘{Pa‘:ﬂiclogr‘amt‘na ABCD , BCFE, fuper
-eadem bafi BC, & in cifdem paraliclis AF,

* - BCronftitutainter f¢ fant zqualia, -

A

"k:ztibné‘éhim\pé;x-ajlléftfgrammOrétﬂ e AD zqua<
lis BC, item EF zqualis eidem BC, prop. 34, idedque
A'D, EF inter e aquales; quareaddita communi

, f;&.D&nmmAE;DF;inmtfegqualesq quia autem AB

b

‘_ ... aqualia , totum totk xquale eric, & ablato communk

paraliela eft ipfi CD, eric angulus externus D, inter-
no A zqualis; adedque cumtrianguta BAE, DCE
hamt aﬂgnlos A).D,& latera AE) DF, & AB, DC

triangulo D G Ereliqua trapezia ABG D, EGCF-

" semancbunt zqualiaz , additoque commauni triangulo

-
¢

BGC, erunc parallelogramma ABC D, 8CFE,
aqualia. Idem oftendetur fipun&tum E cadetin Dy
v ip fig.30. vel intea pan@a A, D, viinfz. 31 Quod

- emcoftendendum,

-  THEOR,



THEOR. 26. PROPOS. 36;

Parallelogrammi ABCD,EHIF, fuper
equalibus bafibus BC, HI.& in cifdem paral-
Ielis FA, B] conftituca, inter fe funt zqualiz.

Tungantur B E, C F: quia bafis BC 2qualiseftH I,

£-39. cui zqualis et EF prop. 34. erunt & EF, B Ciner fe
aquales, quare cum parallelz quoque fine, erunt duo
re&tz E B, F Cinter fe zquales , & parallele thp. 33.

. & KBCF parallelogrammum , quod com fic fuper
eadem bafi conftitutum cum vicoque A B C D, HEFI,

erit vtrique zquale, igitor &inter fe zqualiaerunt
parallelogramma A G, E I. Quod erat oftendendum.

" THEOR. z7. PROPOS. 37.

Trianguldi AB C,B CE, fuper eadem bafi
B C conttituta, & in cifdem parallelis, intex
fe funt zqualia. o

R

Cum enim fint dimidium foorum parallelogram-
f29.morum prep. 34. nempé AC , EC fuper eadem bafi, 8 |
in cif{dem parallelis conftitutoram , qua fant inter fe
aqualia prop. 35. erunt & ipfa intet fe zqualiaj. Quod
erat oftendendum. -

_THEOR. 28. PROPOS. 8.
Triangula ABC, HIE fuper zqualibus ba-
fibus BC, HI conftituta, & in ¢ifdem parals

lelis inger fe funt 2zqualia. .
g Trians




29
£29. Adhibita propofitione 36. demonftrabitur eodgcm
modo atque antecedens.

¢ . N
i THEOR. 29. PROPOS: 30,
& - o

- “Triangula zqualiaBAG, BDC, fuper ca-
! dem bafi BC, & ad eafdem partes conftituta,
‘; . . &Xinecifdem funt prrallelis BC, AD.
g : Si ei:im AD nonefl parallela ipfi BC, ei garal!cli
F'ﬁ 33. ducatur prop. 31.2lia AE, iungatur%:e EC; eric igitor
.. triangulum B E C zqualeipfi BA C, prep. 27. hoc eft
: B DG, pars toti; quod eft abfurdum. Non aliaica.
*  queparallelactipfi B C,prater AD. Quod eratoften-

~ dendum. , ,

; THEOR. 30. PROPOS. 40,
F “Triangula zqualia ABC, DEF, (:upet

zqualibus bafibus B C, DE conftituta, & ad
caidem partes in cifdem funt paralielis.

. Demonftrabitur ijfdem feré verbis atque antecee
dens, vt conftat ex fig. 33. 4

COROLLARIV M.

Colligitur. ex duchus pofiramis propefitionibms, methodus - .
i . Asmonfirandi parallelogramma squalia fuper sndem bafiy
| . el agualibus conflisnin , & a8 eaféem pariss y in sifdem
' ofe paralislise .

THEOR.

L.



# THEOR. ;. PROPOS 41. -~

Si paraliclogrammum A C, cum triangu.
Jo BEC, candcmi bafin BC, habuérit, inexf-
demque parallelis fuerit ; duplum erit paral-
lelogrammum jpfius trianguli.

Dutatur diameter AC, erit parallelogramtuum

f19 AC dup.uin {ui trianguli ABC prop 34. cui cum
zquale ficcriangulum B E C, prop. 5.8 huius duplum

erit « Quod erat oftepdendum. R

PROBL. 11. PROPOS. 42. |
Dato triangulo ABC,parallclogrammum
zqua}; confticuere in dato angulo rekilie
neo P, - . P to)

- Diaidagne bifatiam BC,in E, innQaque AE, fuper
EC, in punéto E popatur prop. 33, angulus FEC
zqualis dato D. Deind¢é per A ducacur AF parallela

F-34.1pfi BC, Bc per C parallela €G ipfi EF : erit igitar pa.
rallelogrammum E G, habess angulom E , dato D
zquale, f duplam criangult AEC prep. 41. cutcum
zquale fit ABE prep. 35.. erunt ambo fimul ipfi paral-
Jelogrammo zqualia. Quod erat oftendendum.

COROLLARIVM,

3

Colligitur primp ex duabus pofiremis domonflratimibns
triangnlam habens.bafin duplam bafis parallelogrammsi,
conficiutumque in sifdem com ills paralitlis g eidves ianale

C 0" i:

.'.-“ﬁ'; N '




\-

) Colligituy %, praxis confisnendi triangulum aﬁd:’fcu
= pavdlldegramms in date angulo veilines : fi attentd cone
Lrudio pracedensis problemaiis confideratur, o

R :

~ _THEOR. 32 PROPOS. 4.
" ° 1 omni panallelogrammo puta HIL M,
complementa OM, O] inter fe funt zqualia.

Quoniam énim triangula HN O, HR O zqualia

- fontprop. 34. fi demancur triangalis gqualibus HML,

- HIL eruntreliqua trapezia MNOL , IROL, inter fe

fo35. zqualia: ,tiare fiab eig rarfus demaatue ‘equalia wri-

. an'gu_lzoa s. OPL, erunt reliqua complementa 1 O,
OM inter {¢ zqualia . Quod erat oftendendum.

i . PROBL.12. PROPOS. 44

.Ad datam tc&am lineam RO. dato trian-

. gulo ABC, gquale parallclogrammnm aps
¢ plicatein datoangulo reQtilinco D. o

r .

F ‘Conftituatur prsp. 42. ipfi AB Ctriangulo , 2quale

) parallelogrammum FC,fctl‘iMO,in angalo N DQ, qui

i #pfi D fit zqualis,& iadice@um refz QUO,ponacyr da«

¢ tare@aRO; protra@a verd MN, in H , .ducatuy per R
re&a HI, te@z NO parallela,iunganturque H,O,pro-
dulle !é)'dﬂQ;M(S} mhcl\”[ in I; colyibunt enim,

, ham cam anguhﬂgngHNM fint zqualcs duc

o trop.29: epunt N duobus retis mino-

i resDeindéex piito L ducatur LI parallela re@tg HM,

»  producaturque NO ad P: Parallelogrammunrigitur

b CBHI L sinfse dismpcs .y G Y00 fPiam

, fint zquales duobus



32 _ ,

£ 34. diametromparallélogramma, fént QP, RN, & com-
35, -plementa OM, Ol 4ef. 18. ¢ 15 [gisur complemen-
cum OM,1pfi Ol eft zquale, prep. 43. quare cam OM
equale fit datotriangulo A B C, & eidem zquale erit
10 3 habec autem angulum ROP, zqualem NOQ ad
'+ verticem , hoc eft D, conftiturumque eft fpper datam

" retam RO. Quod erat faciendum. o

 PROBL. 13. PROPOS. 4s.

 Datoregilineo A BC, 'ad dacam reétam
lincam D E, =zquale parallclogrammum
conftituere in dato angulo reétilinco DEF.

Refolnatur re&ilineom AB Cintriangula A, B,G,

& triangulo A, fuper datam DE inangulo DEF cou-

flicuarur parallelogrammom gquale DF prop. 44

. protraltaque EF, triangnlo B, fuper FG', hoc eft dz

tam ED, inangulo IFG, hoc eft DEF conftituatut

F.36. zquale paralleiogrammum I G: eodem modd per-

tradta-l F, fiac I L equale ;jrizniulo C: canflat igiwut|
omnia fimul parallelogramma EG , FH, IL, hoceft
totum E L, omnibus {fimul triangulis A, B, C, hoc el

«  reQilineo ABC efle zqualia; conflitutum verd fuit:

oin anéguloﬁ fuper datamreGam DE~ Quod erat fas|

«  giepdum.. . )

PROBL. 14 PROPOS: 46. -

' Sdpc’r datam lincam reGam AB , < nadra;
tum defcribere. o o

< Datt're&clineuhh-‘}c'x bun&it A,B;awiz:cnmq
o ‘ daz




s s 33

r.:.. " duzperpendiculares AC, BD, xquales ipiAB, &
t, . :conneatur re@a C D ; re@zigitsr AC, B D paral-
: £37. lele erunt inter {e prop. 28. & aquales, quare& C I3,
t - AB inter fe parallela, & zquales erunt props 33 & an-
. gulirc&i A, B, zquales oppofitis C, D 1dcoque fi-
t .- gutaA BCD aquilatera, &zquiangula erit, quare
quadratum ¢f} ex def. 16. Quod erat faciendum.

L

""COROLLARIV M.

, Hinc colligitny, dinearnm squalium, equalia offe qua:
, drata; ¢ quadrasorum aqualinm o aquales effe lineas s
E e quod fucile atinm afiendotnr , 5 vnum fuperponinsur altevi,
L. mam propter aquelitatem lincarum , dp. angulerumviperd

veltorum o fibi muind capgrusent y ¢ fi fibi mutwd congraunt

} " emam fuperpofitafuerint y linaa aquaies inter [ erani..

¢ ’ Lot LT ' ". ' . I .

 +  THEOR. 3 PROROS. 47

»< © " 1n reédngulo triangulo ABC; quadra-

i, -tum BE, quod i latere BC re&um angulum
i« A fubtendente defcribitur, zquale cft qua-
¢ ~dratis BH; GFy que 4 lateribus AB, AC
y " re@um apgulurhcontinentibus® defcribunes

)_-v;- ‘ut. . - R DR i

L

1= - ExA ducacur A Lparallelaipi B Dy iongancurque

AD,Cl;quopii angali IBA, C B D {upt inter fe qua-

3 - Jes,ax, 11, addito communi A BC, erunt angu?i 1BC,

ABDintegfe zgga_lcs 3 triangplaigitoriBC,ABD

__ habenc latéra 18, BC'lateribus A 8, B D zqualia, an-

o Gulofque mmppdnnfo;lc Cy ABDzgusles, qug‘l'ea'
. I ) ’



L

- fas.

. quadvasis [atgram unum angulum commprehondentinm,

“futo.

‘IIH.HG. G", ﬁi ‘.” Cf'wl'l: .

3

. veius angulus F G R o fitque 7184 F G aqualis reids 4, &

& ipfazqualia{unt;, fed triangulum A B D-efbdimi.
dium parallelogrammi B L, stem IBC dimidium
BH prep. 41. igitur cotum parallelogrammam B L,
toti BH, xqualeeric. Qﬁod verd HA C conftituat
vnam retam lineam conflatlex propofitione 14.: co-
dem modo oftendetur quadracoam CF zquale paralle-
logrammo-LC, quare totum parallelogrammum, hoc
eft quadratam CD zquale et quadratis BH, CF.
Quod erat bftendendam. 0 -

COROLLARIVAM.

Colligitwr primd , fiis aquiangsin quanis figwrs dinmo.
201 ducatnr , quadvatnm A dioweses doforiptnm aquanle offe
Anobus quadratis lasernm wususs angwlum rellwws fgurs

Colligitnr 3. quod fiilla fignra aquinnguls , & aqsils-
sers, biec off quidrainm i3 quidrpssine @ diamesro deferie
prum duplum ot pradicli quadrati y wiposd aquale duobss

quk inser fo aqualin funt ex definisions quadrati,

Calligitnr 3. praxis inneniendi guadrasum squale guos.
congus propofisis quadratis.Sims buterd trinm gundratsons
s B, C, quibus- inusniondusns fit gusdrasum agunle. Fiss

G H agualis spfi B ; tuw ducatur B F: deindd figt vadns
angulus FH1y fisgue veits H1, aqualisipfi C o ¢ iungasnr
1F, & ficis inpnitum. fi plura quadrasa fint propofita. Pa-
207 enism guadiasnm 1 F sqwals slfe quadeasis IRy HF, b

. THEOR. 34 PROPOS. 48

§i quadzatum , quod ab yno latémum BC,
- srian-




tridngeli ABC, defetibiur, equale it Gs;
guz a reliquis trfanguli lateribus AB, AC
deferibuntur quadratis: angnlus A compre-

v

hepfus fub AB, AC, recus eft.

} .

: ~ Excitetur ex pyn&o A fuperretam A B perpendi.
I - cularis DA , zqwalisipfi A C; conne&awnrque D B;
, erit prop. 47. quadratum DB, zquale quadraris AB,
F-39. DA, hos eft quadratis B A, AC; at?nc aded quadraco
- B C; quare BD,-BC, erunt inker fe xquales, & per
‘prop. 8. triangulum D A B, triangunlo B A C zquale,
 » - angulelque B A D, angulo B A C xqualis, ac prqine
i - deveilley & hic redus eric « Quod crat oftendens

. dum‘ . H - K

.~ Finis Elements primi. -

B

»
eooroa




:? EVCLIDIS

ELEMENTVM‘
SECVNDVM. .

.DEFIN]‘I'IONES

Mne parallelogrammum re&angn,!nm.o
contineri dicktarfab reis duabus lineis,
quz re@um com prehendunt angulum.

Inomni parallel ogrammo fpatio vaum:
quodllbct eorum , quacirca diametrum illius fum
parallelogrammoram cum duobus complementis
f. 3 gnomon vocetut . Seles: bic Mathematici cum Buclids,
- in hoclibro , ¢ alijs fequentibusparalleligrammum reitan.

guinm, fimpliciser ¢ fine addito reRangslum appelinre.

'THEOR. 1. PROPOS. 1

Sifuerint duz re&zlincz. A B, BC, fece-
turque ipfarum altera B C in quotcunque
fegmentaBD, DE, EC: re&tangulum BF
fub illis duabus re&is lincis contentum
zquale eft ¢is; que fub infe&ta A B, & quo-
libet fegmentorum comprcheaduntur re-
Ctmgn

1 e’ ﬁtm‘:




, ‘39

: - Erigamear perpendicolares DG, EH. o{?{um
Barallclogramma funt re@angula BG, DH, EF, eric
. G zqualisipiAB,& EHipfi DG, hocefl AB
7~ 1. prop. 34. 3. quare rectangula pradicta continebuntur
)"~ fubinfc@ta A B, & fegmentis BD, DE, EC dof. 1. .
funt autem pradicta retangula fimul fampra zqualia
re&angulo BF comprehenfo fub datis AB, BC def. 1,

Quod eracoftendendum.” . o

THEOR. 2. PROPOS. 2.
i re@a linea BC fe@a fit vicunque in

o D E: re&angula, quzfub tota, & quolibet
¢ “fegmentorum comprchenduntur zqualia

g funt iy quod 2 tota fit quadrato.
“{‘ " Repetatur cadem figura , fiacque AB zqualis ipfi

. BC. Eritigiturre&angulum BF, hoc eft quadratum
% £ 1. exBC, zquale re@angulis BG , DH, EF comprehen-
#". . fisfub infe@a A B, hoceft BC ipfi AB 2quali, &

_quolibet fegmentorum . Quod erat oftendendum.

THEOR. 3. PROPOS. 3.
Si re@a linea A B fe@a fit vicunque in C:

al

4 re€angulum AEFB, fub tota A B, & vno
k- fegmentorum comprchenfum =zquale eft
K illi , quod fub fegmentis comprehenditur,
5 re&angulo , & illis quod 4 praditto fegmens
§ - to defcribitur quadrato.

s AE, zqualisipfi AC, erigaturque perpendicas
g e s

!



’

gsla!‘is CD;qnc zqualis erit prap: 34, 1. iR AE , hoc e

f-2. ACj itaque re@angulom A F comprehenfam fu

totaA B, & AE,hocefl fegmento AC , squale efl
quadrato AD, quod 3 fegmento AC fit, & reétzngak
CF {ub BC, CD, hoc eft fegmentis BC, CA compre.
henfo. Quod erat oftendendum. :

THEOR. 4 PROPOS. 4

. §i feQd linea AB fcta fie veeunque in C:
quadratum ADEB , quod A tota deferibitur

* " @quale erit & illis, quz & fegmentis AC, CB

deferibuntur quadratis , & ¢ s quod bis fub
fegmentis comprehenditurre&angulo.

Dacatur diameter BD, & ex Cagatur CP(';paral lelz
ge&tz BE, fei AD, fecans diametrum in G pun@o,
per quod ducacur HI pasallela ipfi AB , feu DE, erit-
que quadratum in'quatuor parallelogramma dis{ua.
Quoniam igitur angulus ABD eft {emire&us eovol. 5,

o prop. 32. 1. 8¢ angulus GCBprop. 34. 1. reuss etitan. |

£

gulus EGB prep. 33. 1. femireé&tus , adecoque zqualia
Jatera CB, CG wiangnli CBG, quare parallelogram-
mum C| eric quadratum ex fegmento CB : eadem ra-

" tione-oftendetur parallelogrammum H F efft quadra.

tum ex HG, hoc eft prop. 34. 1. fegmento AG- Rurfus
quoniam BE zqualiseftipiA B, & BlipfiC B, erit
reliqua El zqualis reliquz AC; ac propterea paralle-
Jogrammum G E continebitur fub fegmento I E, hoc

. et AC, & 1G, hoc eft fegmento CB. Eft etiam pa-

rallelogrammum AG comprehenfum fub fegmento
A C,&C G, hoceftfegmento CB. Itaque totum
quadratum A B, zquale ¢ft quadeasis ex- fegzlénm
L - . >




B - AC,CBdefiriptis, & duplo reftangulofubs prads is
5{,1';:'. : fean,wntis comprgk’xenfq. Quod cmpﬂendcndmln.

&' ' THEOR.s. PROPOS. .
: ' OPOS.

; SireCta M B fecetur bifariam in A, & non
,, - Dbifatiam in € : reQangulum MLGC fub
- fegmentis inzqualibus M C ; € B compré.
et henfam vnd cum quadrato, quod ab inter-
oibi media fe&ionum A C, defcribitur, xquale
Gl - c(’t&ci, quod 2 dimidia A B deferibitur, qua«
i .. .Grato, T _
‘Repetatur fuper reéta AB eadem figura . Quoniam
- igitur CB aqualis eftipli CG, reétangulum MG
N comprehendetar fub fegmentis inzqualibus M C,
ol CB. Rurfus'quoniam complementun G E, mquale
¢ ¢t complemento A G prep. 43. 1. addito communi
w €l eritredtangulum EC, zquale re@tangulo AlL hoc
. eft MH prop. 36.5. quare addicocommaoni A G erit
.f- 3. gnomon RSQxquale reGtangulo MG . Denique ad-
;. - dito comuni quadrato H F erit tosum quadratum A B
. adimidia A B defcriptum, ®quale re&angulo MG
. fub fegmentis inzqualibus MC, CB comprehenfo

)

vnd cum-quadrato H F ab intermedia fe@ionum AC

deferipto. Quod erat oftendendum.
THEOR. 6. PROPOS 6.

Si re@a NCbifariam feceturin A, &illi
rela quzadam CB in retum adijciatur : re-

- &angulum NOJB fub tora NC, cum ad(i;cga”

¢ 4

T e T T e -
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r

{3 duplo rectangulo fub tota AB, & fegmento T B;
- - quare addico communi quadrato HF a reliquo feg.

- Repetator faper re@a AB eadem figora ; & ipfiBN
+. - inreCtum adijciatur re®a NM zqualisipfi CB, com-
£ 3. pleaturque retangulam M L G C, quod zqualé eric

.drato HF ex intermedia fe¢tionum A C defcripeo,

' 4 tota defcribitur, vna cum quadrato C1 ab

- gulum A Ifubtota AB, & 1B -hoceft dicto fegmento

CB, & adic&a CB, vni cum quadritd A di-
midia A C defcripto zquale eft quadtato,
quod ex dimidia A C, & adie®a CB, tan-
quam ab vna linca defcribitar, -

prop. 36.1. reGtangulo N I. Erit igicur re&a MB bifa.
riam divifa in A, & non bifariam 1n C, quare exante-
cedenti re@angulum M G, hoceft N I vnd cum qua.

aquale erit quadrato A E, quod 4 dimidia AB defcri-
bitur. Quod eratoftendendum. v

THEOR. 7 PROPOS. 7. ©

SircQalinea A B ( reperica aadem figura)
vtcunque fecetur in C: quadratum AE,quod

vno fegmentorum verb. grat. CB deferipto
zquale eft illi, quod bis fubtota AB. & dico
fegmento C B comprehenditur re&tangulo,
& illi quod 4 reliquo ACfit quadratQ. .

Quoniam re@angalum E C comprehenditar fub
EB,hoceft A B, & {egmento CB; fimiliter re@an-

CB, erit gnomon RSQ vnd cum quadtato C ] zqyalis

V. mento




dragi?
quadrx.
2B I

i
5.
qadlt - -
MBE- -
o -
;-
fom -
de -

f 4. bxs fubArB,

o4
-hento A C défcripto y erit., quhdratnm  E vndcum
quadrato Cl gquale duplo retangulo fubtora AB, &

fegmenco. C B, &illi,guod  reliquo fegmento AC
--dc[cnbuur quadrate. Quod eratoftendendum.

THEOR 8. PROPOS. 8.
Si re@talinea A B {ecetar vtcunque in €

* re@angulum quatercomprehenfum fubrota

AB, & vno fegmentorum verb, grat. CB
‘vba.cum quadrato “reliqui fegmenti A G,
zquale eft quadrato, quod Atora AB, &

~ dicto fegmento CB tanquam ab vea linea
- dcfcnbxtur. ' :

adij jeiatur in re&um BD zqualis ipfi CB. Quo-

 niami igitur.quadratam ex AD aquale eft prop. 4.qua-

dranstx AB, BD, vna cumyrectangulo fub AB , BD
bis, hoc eft guadracis ex AB, BC vnacum rc&angulb

%ﬂ‘ -quadrata autemex AB, BC zqualia
funit pref. . redangflobisfubAB, BC vna cum qua.

. drato A C; erig igitur quadracumex A D zqualere-
&mgulo quawr fubA B, BC, wa cam quadtato ¢x

» Quod erat oftendendnm. -
THEOR.9. PROPOS. 9.

_ Sx rc&a linea AB blfanam feceturinC, &
non bifariam in D:qoadrara, quz ab inzqua-

~ libus fegmentis AD, DB fiunt,imul duplicia
funt, & cius, quod a dimidia A C, & cius,
quod fub xntcxmcd"la fc&ionum CD fit quas

’ dtatl. C. . [ . .. Ed
. ) - ) h ’ u.
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Educatur ex C perpendicnlatis C B aqmlis iph
CB, fea C A, fiacjue criangulum A E By & ereéta
perpendiculari D F fecante EB in F ducaturad AC
perpendicalaris FG;iungaturque AF: gaoniam igi-
tor rcl&us eftangulus E é, ?,:t;an uhi ifofcelis ECB,
Zquales cronk prep. 5. 3 CINATCCR prop. 32. 1. VICIGUS
angulorum CEB, CB E. Sumilicer erit fqmiregns |
angulusCE A, adeoque fe@us totus angulus A E B.
Rutfusquomiam retus eft-angulus F D B, & femirse-
&us DBF, femire&us eciam erit DFB; ac propterea]

" zqualia latera DB, DF prep. 6. 1. eadem ratione 2zqua-

£y

-

liseric EG ipfi GF. Itaque quadracum AEdupium
erit prop. 47. 1, quadrati AC 5 & quadratum EF du-
plum quadrati G F,few ptep. 34. 1. quadrati C D.
Quamobrem quadrata imul AE,EF hog eft prep. 47.1.
quadracum AF, fiue quadrata AD , DF, hoc eft qua-
drataAD, D B fegmentoruin inzqualiam imul du-
plicia funt, & quadrati ex dimidia ACs8 quadraciex
intermedia fecionum CD . Quod erat oftendendum.

THEOR. 10. PROPOS. 10.

~ Sire&alinca AB {ecetur bifariam in Ceeigs
alia quzdam B D adijciatur in re@um 5 qua-
drarum ipfius A D compofitg extota A B&

-adie@®a B D, vna cum quadrato adje@= B D
duplum cft quadrati dimidiz AC,& quadra- |
tireQlz C D compofitz ¢x dimidia CB &
adicGaBD. " o

Erigaéu‘r’pcrpendicularis CE, aqualisipfi A C,fiue

CB, £.80oquc triangulo A EB sompleatus rea:'}.gn-

¥




lan CE B Dy prétéiique € B gnoid: Occu;l'at‘lgpﬁ
F Din G, iungatur A G. Erit vt fupra re@us angulus

* A E B, & {emiretus C B E hoc eft { huic ad inuicem)
D B G adeoque femiretus etiam erit prop 32. 1.DGB;

- " & fimilicer femire@us F E G ; ac propterea zqualia

1 ¢, latery BD, DG, & EF, FG jitaque quadratumA E

E AL e

ot R
Av 4.

-

v . : 38

doplym erit prop. 47 1. quadraci A C, & quadratum
£ Eog; duplumquadrati E F feui prep.34. 1.quadrati CD.
W Qgammobrem quadrata fimal AE, EG, hoc cft
X props 47. 1. quadratim A G, fide quadraia AD, D G
¢ hoceft quadrata AD, DB dupla erunt quadrati dimi-
o diz AC, & quadrati re@z C D compofitzex dimidia
FCA' - =CBy&adie@®s B D. Quod erat ofteridendtins
{"- " PROBL. 1. PBOPO‘S‘- 1t.
. Datam rectam A B, ita ecate in H ve re-

au  Gangulum HICB fubtota AB, fiue cius
¥t aqualiB C, & fegmento H B, zqualc fit quas
drato reliqui fegmenti A H.

- *Faflo quadrato A DB, dinidatur ‘A D bifariam
Ci -in E,iun&aque B E huic zqualis fumator E F;fiatque
s quuiratum A FG H; Quoniam D A bifariam diuifa
38 eftin E, cique adiun®a eftAF, erit re&angulum
Al D FA, fiue FIvnacum quadrato dimidiz E A zqua-
2z}l . leprop. 6. quadrato EF fine EB, hoc eft qoadratis
1af 7~ trop. 47. 1. EA, AB: quare dempto communi quadra~
-t Lo E A eritquadraitam A B zquale reftangulo D G,
« ¥ & rarfus dempro commumi re®tangulo A I,éricre.
. Gangulum H C aquale quadrato A G,:quod 3 reli-
quo fegmento A H defcribitur.Quod erat facicndum
\CE- - " Ommes fupradica propafitiones praser ansecedsnsem aps-
Mgt - plicari paffwmein wusmerisy vii pannis docebis. THEOR



THEOR. 11. PROPOS. 12.

In triangulo obtufangulo A C B, quadra.
tum lateris A B obtufo angulo oppofiti ¢qua-
le cft quadratis reliquorum laterum, & infu-
perduobus re&angulis fub vno latere puta
BC(in quod demitatur perpendicularis AD)
& linea CD, quz reftat vique ad perpen-

-dicularem AD.

Quoniam Quadratam A B zqualec(t prop. 47. 1.
quadratis A D, D B, fiue quadrat?A D, & quadratis
£3. prop.4.BC,CD, vna com duplo retangulo BC D:
funt autem quadraca AD, C D, zqualia prep. 47.1.
gquadraco A C; erit quadratum A B xquale quadratis
AC, BC, vnacumduplo re&angulo BCD. Quod

erat oftendendum. . , '

 THEOR. 12. PROPOS. 13.

In quocumque triangulo A EB quadra-
tum lateris A B oppofiti angulo acuto vna
cum duplo re&angulo fub illo latere, puta
E B (in quod duta perpendicularis AD ca-
dit), & linea E D, pofita inter angulum acu-
tum, & perpendicularem , 2zquale eft quas
drato rcliquorum laterum. ,

ﬂ 8. Quandoquidem quadracum A Bzquale eft quidra-
tis AD, DB prep. 47. 1+ addite communi .dualo‘ xc-
. il ane




, . 4
Rangulo BE D: erit qdadracum A B, vna cum duglo
re&tangulo B E D, 2quale quadraus A D, DB, & due
plore&tangulo B E D; hoc eft quadrato AD, & qua-

. drais prep, 7. B E; E D), fiué quadraco B E, & quadra.
to A E. Quod erat oftendendum.

PROBL. 2. PROPOS. 14.

*Dato reltilinco A =zquale quadratum
conftrucre. _ ,
Redtilinco A zquale fiat prep. 45. 1. re@angolum
«= DCBE, cuius lacera fi ‘zqualia fine, fa&uot erit,
- . quod quzritur - Si adtem inzqualia fuerint, fit BC
maius ; preducatarque BC in F v¢ CF aqualis fic
CD. Demuminterualo G B dimidia ipfins F B,fia¢
femicirculys F H B, & D C protra&ta fecet circonfe-
“rentiam ip H,iungaturque GH. Dico quadratum ¢z
C H zquale eflereangulo DB, feu reilineo A .
Quoniam re&angulum BFC, feu B D vnacumqua- .
f.9. drato CG, zquale eft x}_tlxadrato G B prep. 5. hoc eft
GH, fiue. quadratis CH, C G; dempto communi”
. quadrato C G; erit quadratum CH zquale re@tangu-
. 1o B D. Quod erat faciendum. . i

- " Finis Elementi fecunds.

yoL o o © BVCLE -~



EVGLIDIS

ELEMENTVM
TERTIVM.

DEFINITIONES,
L ’
Vnt aquales cm:uh, qnorum dumem )

Y funtzquales ,vel quorumqusexcsntns ‘
£ reda linez func xzquales.
|

2R Reda linea cm:ulum tangare dmmr, :
f 13, cll_uz cum circulum tangat, {i producacur cuculmn non |
ccat. . .8 ]

ITL
, Cu'cull fe {e mutud cangere dienntur, qui fe fe ol | {
f 9 tud tangentes, {efe munlm Vgon fecant. \

In cxrculo zqualiter diftare 4 centro redtz llngz di- {

fis1. cuntur, ciim perpendiculares , qua 3 centroin ipfas |
ducuntur funt zquales. Longius autem abeffe illa i

f rs, dncxmr, in quammamr perps lculans cadu.

f. 1. Segmentum circuli, eft ﬁgura, quz fub reQa linea,
30, & circuli periphetia comprehenditur.

. Segmenti autem angulus eﬁ, qui {ub re@a linea, &
f-as cu:cuh peripheria comprehenditure VII

\




ey ,vi,.l. wy h”\‘
In fegmento autem angulus eft, camin fegmenti
J33. peripheria futhptum fuerte quodpiam puatum, & ab
tllo in terminos recte eius hipez, qua fegmenti bafis
- oftyadiun&e fucrine reéte linez : is, inquam, angulus
ab adiunélis illis lineis ‘c;orlngrelhenfus.
' Cuni verd comprehepdentes angulum re@z linez
.fia2.aliqguam affumunt peripberiam, illi angulus infiftere

Se&tor autem circuli eft, cum ad ipfius circuli cen-

* trum confliturus foerit angalas, comprehenfa nimi-

;lrf.n. rum figura , &4 rectis lineis angaluom.centinenxibus,
1 & d peripheria ab illis al;gmpu.

£ Similia ciccali fegmenta funt, quz angulos capiunt

. 82  mquales: autin-quibns angali inver fe {funo aquales.
s - - Daticirculi ABC, centrum reperite.

-~ Ducatar in eowcunque linea BC, divifaque bifa-

i - riam in E,agatur perpendicularis DEA, & diuidatur

i DAbifariaminF. DicoF effe cencrom circuli . St

i~ enimnon:fic pundtum G,8& ducsueur BG, GE, GC.

£ 1. Quoniamigiter BE aqualis ef} ipfi EC ex songy. com=

- -unis verd GB, 8 bais BG, bafi GC quague zqua-

y Yisdef. 10 1. cruncanguli BEG, GEC prep. 8. 1. 2qua-~

les 5 adedque redi def. 8. 1. 8 angulos G ECreQtus,

xqualis reQo ABC, pars toti 3 quod €t abfurdum.

Non ergoaliud pun&um quam F cfie poteft cencrum

o i+ Quod ¢ru faciendmn,. .. HC‘OROL-
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- AC, quz ad ipfa punéta adiungitur intra cit-

. coRorrARIvM.
Hinc eclligitur ff in civeulo wliqua radslines n"“’"ﬁ:‘,
aliam bifariam, ¢ ad angules railes [scot o in fecance offe

eontrum civenli, @ fi ad inmicem [ebifaviam fecantur con~
srum ¢ffe in communi earum concurfu. T |

THEOR. 1. PROPOS. 2. |
~ Siin circuli ABC peripheria duo qualibet
pun&ta A, C, accepra fuerint: re&ta linea

culum cadit. ]

Sit centrum D, 3 qud ducantur DC, DA, fuma-

- tarqueinreéta A C, quodlibet pun@um E, & iunga-

© - imra cireulum cadit . Quod rat oftendendum.
. P C. . - e

inira civeulum, qued efi contradef. .

-tur DE . Erontanguliad bafin A, Czqualesprep 5.1,

. fed angulus AED maior eft quam Cprop. 16. 1. quare |

& amgulo A majof eiic ;-adebque recta E D oppofita
minori angulo A minor erit prop. ¥9. 1. fcmi_diamezro |
DA igirur-punmp Elifiera circulum emt. Idem
oftendetur de reliquis pun& s . ‘Itaque linea AC tota

S  COROLLARIVM. . -,
- Hinemnnifafiom frlineam redlam.qus civenlum sangis,

% Une taniSy puniinm tangeve. Sisnim in duobus punilis

-awm. 1angerery pars ved 4 intax en-duo pundapofitn s caderes;
" THEOR..2PROPOS. 3.’
' Siin‘circulum ABC , quiedam l&&é»}li:%ca'
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N

-

, 0
¥B per centrum D extenfa, quandam linc‘!am
ACnon percentrum excenfam bifariam fe-
cetin G: etiam ad angulos reétos cam fecat,
Et fiad angulos re&os cam fecat, bifariam
quoque fecat., -

Inngantar AD, DC : cuin igitar AG zqualis fic

£oo. ipli G C,ex hyp. & G D communis, bafis verd A D,

bafi DC quoque zqualis, crunt anguli ad G prop. 8. 1.
aqualcs, adeoque redti; & viciflim cum redtianguli
AGD, DGE fint zquaks, & angulus A zqualis an~
gulo G, prep. 5. 1. lacus veré DG commune 4 erunt
triangula prop. 26, 1. AGD, CGD, zqualia, adedque

- 2e&2 A G, G C inter fe zquales. Quod erac often-

R COROLLARIV M.
 Hinc eolligitur perpendicularom dnilom 3 versice trisms

guliaquilatarisvelifefcelis sd bafin , illam bifaviaas fscm
- 08y & fibifaviam fecat, ad angulos veltos fecore

THEOR. 3. PROPOS. 4.

Si incirculo duz re&= lincz AB,CDfefe
mutuo fecent non-per ceatrum E cxteniz,
fefe mutud bifariam non fecabunt, '

SecentenimfeinF, f-ungafurque FE. ReéaFE

F- 3. percentrum E extenfy, cum rectas A B, C [, non per

centrum extenfas ( fi fieri poteft ) bifariam fecerin Fs
& ambas ad angulos re@os fecabit prep 3. Quod ¢

abfurdam vt paet .. d erat oftendendum..
) Pates. Quod ¢ THEOR.



EVGLIDIS >
ELEMENTVM
TERTIV M.
DEFINITIONES,

I.

Vnt aquales cxrcull, qnorum dumem s
func zquales , vel quorum que ex centris
& re@a linex funt zquales. .

; 1

2R Reta linea cm:ulum taagqte dmtur. f

f,u. ci;_uz cum cm:nlnm tangat, fi pmducawr cuculnm non |
ecat, . . . ) [} '

IIL
. C:rcuh fe fe mutud tangere dienntar, qui fe fe mas | i
f 9. tnd tangentes, {efe mntim vgon fccant.

In cn'culo zqualicer diftace 4 cencro rectz lmgz di- ]

fis1. cuntur, cim perpendiculares , quz d centroin ipfas |
ducuntur funt zquales. Longius autem abeffe illa |

f 1, chcnur, inquam maior perps lmla:lscadu.

i

f? 19. Segmentam circuli, eft ﬁgura, qua fub reQa linea,
ae, & circuli peripheria comprehenditur.

Segmenti autem angulus eﬁ, qui fub re@a linea, &
fas cu:cuh peripheria comprehenditure VI




, e B IT —“-

In fegmento autem angulus eft, cum in fegmenti

J33. peripheria fuhptum fuerie quodpiam punétum, & ab

- tllo interminos refle eius hpcz, qua fegmenti bafis

- eftyadiun@e faerine reéla linez : is, inquam, angulus
ab adivnéhis illis lineis ;onlngrelhenfus.

. .Cun‘l verd comprchcndcnu; angulam reQz lines
fida.aliquam affumunt peripheriam, illi angulus infiftere
diciture - - % ‘ :

Se&tor autem circuli eft, cum ad ipfius circuli cen-

trum conflitutus fueric angalus, comprehenifa nimi-

rf‘.ss. rum figura , & d rectis lineis angulum.centinenibus,
| & a peripheria ab illis _al;?‘ mpta. :

'. n 'Sinﬁiia»cixculi,&yhcw-fm quz angulos ﬁapinnt
; f:a. - mquales: autinquibns anguli inter te fono aquales.
9 . ) o ' . . - N;
- PROBL. 1. PR_QBOS. | I
; - Daticirenli ABC, cemtrum reperire.
.- Ducatus in cowtcungue linea BC, divifaque bifi-
. riam in E,agatur perpendicularis DEA, & diuidator
§ DAbifariamimF. ‘DicoF. effe centrom circali . Si
[ enimnon: fit pundum G,8¢ ducsueur BG, GE, GC.
£ v. Quondamigitur BE aqualis eft ipli EC ex songr. com~
. ~gunis verd GB,& batss BG, bafi GC quogque zqua-

g Jisdef 10. 1. croncanguli BEG, GEC prep. 8. 1. 2qua~
- lesyadedque reQidef 8. 1. & ;ngulns G ECreftus,

© zqualis re&o ABC, pars woti3 quod éft abfurdom ..
1 Nonergoaliud pun&tum quam F efie poteft centrum
eircull . Quod ¢ra faciendnnre.. . .

" GOROLe
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g in’circulum ABC , quedam xq&é»;lli:%

tur DE . Eruntanguliad:bafin A, Cxqualesprep .1,
- fed angulus AED maior eft quam Cprop. 16. 1. quare

-awm. 1angerery pars reda intex sn-duo punBs psfitmy caderes
inira civeulum, quod ofi contra def. 3, P

o COROLLARIVM.
Rince celligitnr ff in civenls aliqua redalines .-;liqu'ﬁ.
aliam bifariam, ¢ ad angules reiles fecaty in fscance offt
centrum civenli, ¢ fi ad innicem fo bifaviam fecantur cone|

srum ¢ffe in communi earumms convurfu. e
THEOR. 1. PROPOS. 2

~ Siin circuli ABC peripheria duo qualibet

pun&a A, C, accepra fuerint: refa linea
AC, quz ad ipia punéta adiungitur intra cit-
culum cadit. SEEPEES

Sit cencram D, 3 qub :iu_c'zné'ur DC,DA, fam-
turquein redta A C, quodlibet pun&um E , & innga-

& amgulo A maiot ekt ;-adebque reta E D oppofita |
minori angulo A minorerit prop. ¥9. 1. {emidiametro
DA< igisur-pun@um Eidcta circulum efic. Idem
oftendetur de reliquis pun@ s . ‘Itaque linea AC tota
imra cironlum cadit .- Quod.erat oftendendum.
. T | Ll Ly PR . S . '_?
" - COROLLARIV M. . _ )
- Hine masifsfivm it linsamraclam qus civenlum sangis,
2 Une tantRon puniium 1angere. Sisnim in dnobns punitis

i

' | T.H_’E OR:z.PRO POS. 3-,
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- - . . ¥
¥B per centrum D extenfa, quandam lincam
AC non per centrum extenfam bifariam fe-
cetin G: ctiam ad 2agulos reétos cam fecat,
Etfiad angulos reétos cam fecat, bifariam
quoque fccat, '

_ Iongantur AD, DC : cuim igitar AG zqualis fit
1pfi G C, ex hyp. & G D communis , bafis verd A D,
bafi DC quoque zqualis, crunt anguli ad G prep. 8. 1,
zquales,adedque redti; & viciflimcum reéti angulk
AGD, DGE fint zqualcs, & angulus A zqualisan~
gulo C, prop. 5. 1. lacus veré DG commune , erunt
triangula prop. 26, 1. AGD, CGD, zqualia, adedque

- 2etz A G, G C inter fe zquales. Quod erac often-

deddum. . .
oo COROLLALRIV M.

 Hinc colligitur perpendicularem duitom 3 -vém't_c trism
guliaquilatariyvelifefcelis ad bafin , illam bifavinm fscan

- 98y & fibifaviam fecat, ad angulos veles fscore.

ab{urdam vt paser.. Quod erat oftendendum..
.- D THE

THEOR. 3. PROPOS. 4.

Si incireulo duz reQz linc;é AB, CD fefe
muto feeent non' per ceatrum E exteniz,
fefe mutud bifariam non fecabuant. '

~ Secentenim fe in F, iungaturque FE. Re&a FE
per centrum E extenfa, cum retas A B, C 3, non per
cencrum extenfas ( fi fieri poteft ) bifariam fecerin Fy
& ambas ad angulos re@os fecabic prop 3. Quod ¢



% . THEOR. 4 PROPOS.s.

Siduo cireuli AE B, A DB fc mutud fe-
cent in A, & B, non <¢zit illojum idem cen-
trum, . .

- Sienim et poffibile fit illoram idem centram C
duQzergo re@z linez CA, CD i centroad circonfe.
rentiam erunt xquaales inter fe, itd quoque zquales

f. 4. erunt du=z CA, CE; quare CD, CE zquales funt
inter fe, pars toti; quod eft abfurdum. Non ergo
iHorum idem centrum efle poteit . Qgod crac oftens

- deadam. \

THEOR.'s. PROPOS. 6.

. Siduo circuli AB,AC fe fc matué tangant
' interius in A, corum non ciit idem cen-
truim. . ' .

_Eadem argumentatione oftendetnr , atque antece-
dehs, ve pacet ex figura 4. . .

THEOR. 6. PROPOS. 7.
Si in cirenli diametro A B, quodpiam fus.
- matur pun&um D; quod centrum non fi,
-ab coque puntto in circulum quedam reGz
linez, vt DE, DF, DG cadant : maxima qui-
* demerit DA, in qua centrum reperitur , mi-
nima verp eliqua D B aliatum autcn]; é.vc
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1
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DE, DF, DG, propinquiot illi ; quz pet cen-

- trym ducitur remotiore, femper maior eft.

Duzx autem folum rc&z linez, puta D G,

- DH, ab eodem pun&o D, in circulum ca-

dunt ad virafque partes minimz DB«

Iungantar CE,CF, C G Eruntiam laeera DG,
CE,hoc'eft re@a DCA maior prep.20.1. qui D E; eadé
ratione maior erit quam DF ; DG 3 Pariter cum duo
fatera CD, DG, maiora fint lacere CG, hoceft refta
CB, ablata commuai C D, relinquetur D B, minor

uam D G, eodem modo oftendetur minoy, quam

F, DE. Rurfus quoniam angulus DCE, maior eft

am DCF, Jatera verd circa angulos qualia, eric

‘qu
. ?)aﬁsD E, bafi D F maior prep. 24. 1" Ita quoque DF

maiot erit quam DG 3 Denique fi angulo GCD fiat

.aqualisangulas HC D, eritprap. 4 1. DG,ipiDH

xqualis, & nullaalia; quia quacunque dycacur aoe
magis recederet, aut accederer ad maximam DA,

: ;dcoqucmaiot, auc minor effer« Quod erat often-

\

endiusis
' COROLL ARIV M.

-~ Rincoalligitny propinguisvem illi, gna pov contrnsm ducin

sy remoriong 5 sffe [ampar maiorem 5 bices ad diserfas partes
dudla fint, vt sonfias ox didis, Lo

- THEOR.7.PROPOS. s.
§i extra circulum famatur pan&um quod-

_piam A, & ab co puno ad cirenlum de-
R D a2 duc_an-



.

: ducantur re@tx quedam linéz, vt AE, AT,

. AH, quarum vna'quidem AE per centrum

F protendatur , reliquz verd .ve libet; in ca-

uam peripheriam cadentium re@&arum linea-

rum, maxima quidem cftilla, quz per cen-

trum ducitur ; aliarum aatem Al, AH, pro-

pinquior i, quz per centtum tranfit/ remo-

tiore fcmper maior cft: In conucxam verd

peripheriam cadentium re&tarum lincarums

minima quidem eft AB, quzinter punGum

A, & diametrum interponitur s aliarum au-

tem AD, AG, AL, propinquior minime re-

motiore femper minor eft . Duz autem

taftam re&te hincz ®zquales vt AG, AC4
pun&o A in ipfum circulum cadunt ad

vtrafque partes minima. ‘

Iangantur FD,FG,FH,F], Erunt lateraA F,

Al hoceft reta AE, maior prop. 0. 1.quam A L; Ea-

dem ratione oftendctur maior quacunque alia: &

quia re@¢2 FD, DA maiores funt quam_AF, demptis

zqualibus DF, BF, erit reliqua AD, maior quam AB;

fimiliter oftendetur A G, AL maior quam AB: eft

igicur A B minima illarum, qua funt extra circulum,

& A E maxima in cauam peripheriam cadentiom.

Deinde quoniam latera AF, F Izqualia funt lacerie

bus AF, F H,& aogulus AFl meior guam AFH erit

prep. 24. 1. bafis Al maior AH. Eodémmodooftene

f.6. detur AH, maior AM. Et quialatcra AF, FD zquae

'lia func lateribus AF, FG, angulus veré AFD, angu-

- Yo AFG minor , crit bafis AD bafi A_G_mmon%t, fimi~
. . : - - iee




Titer ofténdetur minor quam A L. Propinquior igi=
tur maximz remotiore maior eft 3 & provinquior

+ minima, minor . - Poftremo fifiat angulus AFC zqua-
4 lis angulo AFG'erit prep. 4. 1. bafis A C zqualis bafi
s A G, &{iquzuis alia ducatur propinquior erit, aut’

remotior minimaz; adedque maior, aut minor du&ta

AC. Eodem modo oftendetur dnas tantum lincas
0 duci poffe zquales, hoc eft AN, A H in cauam peri-
i phertam. Quod eratoftendendam. :

COROLLARIV M.

‘cdlighqv binc verum quogus offe prepinguiorems maxie
3 w8 vemotiore offe maiorsm, & propinguiorem minima vame=
t - dievseffe minovem, liset ad diser(as partas ducantur.
A

THEOR. 8. PROPOS. o.

Si in circulo AB acceptum fuerit punétum
+aliquod C, & ab eo ad circulum cadant
plures quam duz re&tz lincz zquales, vt
CB,CG, CF; Acceptum punétum Ceft

- irculi centrum, -

Cumigicur fumptum fic pun@omC, quod centrurm
non eftab eoque in circulunare@z CB , CG, CF ca~
dunt, eric reta CB, fed alia, in quo centrmn fic om-
nlum magima , eique propinquior femper remogiore
. §. maior prop. 7. adedque duz tantum zquales reCtza
' Eun&oC in peripheriam cadent; quod eft contras
* ypotefin. Nonaliud ergo quam C effe poteft cen

:

| . .

f Si enimnon : fic aliud ab eo divetfam nempé D .
]

trumeitcnli » Quod eratoftendendum.
Wz Quod g Shendeadam rhEoR.
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. ‘4 THEOR. 9. PROPOS: 10,

Circulus A BC circulom EF in pluribus
quam duobus pun&is non fecat.

Si entm fieri poteft, illum fecer in tribus pinétis
. By A, C, &dpun@o D centro cirenli BAC iungan-
tur BD, AD,CD) quzinter fe mquales erunt; ca-
dunt autem & in citcunferemntiam circuli EF, quare
£ 7. ipfum D centrum erit verinfique sirculi prop. 9. quod
eft abfurdum prep. 5. Non ergo circulus circulom in
plaribus quam duobus pun&is fecare poteft .« Quod

- -€rac oftendendum. . e

" THEOR. 10, PROPOS. 11.

~ Si duocirculi AD; AE fefeintus contin.
gant in A,atque accepta fuerine corum cen-
tra CB ; ad cornm centra adic&ta linea BC,
& produéta in contaltum A cadit.

_ Si entm non: Alid cadat 4 & interiorem citoulum
fecet in D, exteriorem in E, ducanturque A C, A B:
- . quoniam igitur BC, CA maiores funt prep. 20. 1.
£. 8. quam BA, hoc ¢ft BE, ablata communi B C,ericC B
zqualis reGz CA, hoc et CD, parstoti; quod eft ab-
dum « Non ergo alié cadere poteft re&ta BC produlla

furquamin contatum A . Quod erat oftendendam,

THEOR. 11, PROPOS. 12..
Si duo circuli AD, AE fcfe ¢xtesius .con-
. L . in~

-




L . '5$
“tingane in A, fined re8ta , qox adcentra co-
‘rit;m B, C adiungitur per contaltum A tran-
. §ibit. ‘ ‘ )

 Si enim fieri poteft non tranfeat per A, fed fecet
. circulosin D,E. Erit B Daqualis ipiBA , & CE,
F.9. 1pfiC A, quaretota B G maior eric, vel aqualis ipfis
~ *AB;AC; quod cft abfordum prep. 30, 1. Non erga
per alind puntom guam per coma&tdn A tranfire -

poceft . Quod cracofiendendum. :

- THEOR: 12. 'PROPOS. 13,

. Cirenlus AD cirenlum AE non tangit in
pluribus pun8is, quam vao, fiucexra , fine
intustangat, . . - -

| "Si enim primd extetius fe tangerentin duobus A, D,
 {.9. re8h BC iungens corum centra prep 13, per aleerum
' illorum ve D tranfiret, iun@®ifque BA,CA , erit vt in
antecedente propoficione ynum triangali lacus BC
zquale‘relia&iis', 4uod eft ablurdum. seewsds interius
{i fieti poteft fe tangant in duobus pundtis A,D: fint
coram centra B, C, & iungatur BC, que produ@ta
' cadet in A prop. 11, Dufta autem C D zqualis eric
! fro, re&tx AC, in qua eft centrum B3 quod eft abfurduny,
: prep- 8. Non ergo circulum circulus tangere poteft in
pluribus pundis. Quod erat oftendendum.

. THEOR. 13. PROPOS. 14.

* Incirculo zquales re&z AB, CD, zqua- -
liter diftant a centro. Et cum zqualiter i~
ftanc 4 centro zqualesfunt jaterfe,

- 2 © Ducans

}



ty

S " Ducabeur dcentro E ad reftas AB, CD, pespendi-

culares EF, EG, qua ipfas bifariam fecabuntprop. 3.

. eritque A Faqualis ipfiDG s & iungantur EA, AD;

adratumiguur A E, hoc eft quadraca prep. 47. 1.
Jc\zlél, FE, zquzﬁc erit qua’dtato ED, hoceft quadratis
DG, GE, quare demptis zqualibus AF, DG reliqua
quadrata EF, EG zqualiacrunt, & re®2F B, EG

£11. zquales; adeoquere@z A B, C D zqualiter diftant

S

-

a centro def. 4. imilicer oftendetur fi re@e A B, CD
zqualiter diftant dcentro, hoceft fi perpendicylaris
EF, EG {unt zqualcs defis. 4. quadraca AF , DG effe
intet feequalia, atque adedrectas AB, DC, aquales
elle. Quod erat oftendendum.

THEOR. 14. PROPOS. 15.
Incitculo ADC, maxima quidem linea
eftdiameter A C, aliasum autem , pota D E,
F G ci propimquior remotiore - femper
maior.. - .
Ducanturexcentro Bre&l2BD, BF, BG, BE;
Erunt iam latera EB, BD, hoceft diamcterGBA

maior latere ED prop. 30. 5, codemque argumento
oftendetur de reliquis 4 qua duci poflint. Ducantur

£ 1a. deinde ad re@as D E, G F perpendiculares BI, B H,

quz inzquales erunt def. 4. dinident aucem vtramuts

- ED, GF, b fariam in1,8 H prep. 3. Quoniam igituc

quadratum B F, hoceft e?luadmta BH, HF =qualia
funt quadrato BD, hoc uadratis BLLID prep.47. 1.
ablatis inzqnahibus I B, & H B, reliqua quadraca HF,
1D inzquatia erunt, & quidem I D maius quam F H,
quare & rectal D maior ericseta HF, adcgquf, &.
S . upla

-
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¥ ¢  dupla ED'maiordaplaCD: idem oftendetaéderes

s

liquis, quz in circulo duci peffinc. Quod erac often-

depdum. :
. COROLLARIV M. .

Mine eolligitur duns tantum vellas lineas aquales duci
polfein sodem circulo &b altera parte diamerys i nam qua-
enmgue dncaikr, femper el propinguior , vsl remotior avit
diamaesre, adidgue aus maiory aus menor, viofienfum off.

" THEOR. 15. PROPOS. 16..

Si ab excremitace A diametri A B, cninfs
cunque circuli ABC ad angulos retos, que-
dam re@a’E A ducatur; extra ipfum circu-
lum cader, & in locum inter ip(am reGtam
lineam AE, & peripheriam CA comprehen-

- fum, alterare@a linea non tadet, & femicir-
- culi, quidem dngulus C A D, -quouis acuto
re&tilinco maior eft, reliquus autem CAE

minor.

. St priie j)crbchdi;t:nfatig E A non. cadit tota extra
circulum, cadat fi fieri poteft aliqua pars C A intra,

¢ iungaturque DC. QuoniamD A, & D C{uat inter

fe zquales, anguli A,C prop. 5. 1. ad bafin inter fe
zquales erunc, adedque amboreéti, quod eft abfur
dum prep. 37. 1. tota ergo neceflarid cadet extra cir-
culum. Secundo fipoffibils eft cadat intér ipfam re-
&m EA, & peripheriam CA, alia re&a FA, ducatne-

£+13.que DG perpendicularis ad AF, fecans peripheriam -
.. ACinH. Cumangulus G rectus fir, x DAG "&"m

0
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redo erit facus DA, hoceft DH mainslatere’ D G
Prep- 19, 1. pars toto squod eft abfordii. Non ergo ali-
qua aha inter ream E A, & peripheriam C A cadere

" potelt. Tersio {i cfler aliquis angulus acutus re@ilie

fos

meus maior femicirculiangulo CA D, vel minor an-

gulo contingentizx CA E, caderet aliqua re®a inter

perpendicularem EA , & circunfereptiam AC, vt eft -

geéts AF, quod fieri non poreft :.cgtmc femicirculi

angulus CAD quouis acuto redtilindo maior efhy re-

liquus autem contingentiz CAE, minor . Quod erac
wmc - :

3

COROLLARIV M,

Colligitar prime veBam 3 diamatri civenli éxivemisate
#d angulos veBos duilnm ipfum sivenlum sangers, flanim
étinm fecarery exdevee intvag covol. prop, 3., quod sfi abfur~
dum. ) .

Colligitnr fecundo praxis ducondi tangentem por dntum
pundum in ipfa civcnnferantin civenli pofisum : fi dniln
diamairo ab sins exiremitase quapiam voiln dwsniny ad
angulosvellos weeonfis, - - -

PROBL 2. PROPOS. 17.

A daro pun&b A rc@am lineam ducere,
-quz datum circulum BDCangat,

Tunga:ur EA fecans circulum in D, ex quo punéto
ducatur tangens corol. 2 ‘prep. 16.° DF; Deindé in-
teryalio EA defcribatur circulus' A F fecans DFin F,
iurgan:urque EF, AB. Dico AB tangere circulum

- datunin B. -Efteaimangulus EBA xqualis prop. 4. 1.

angus

’
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angulo re®o EDF: qgare A B cangens eft co?ol. B
prop. 16. Quod erat faciendum.

THEOR. 16.PROPOS. 18.

- St qugpiamlinea re&a EA circulum ACB
tangat , 4 ¢entro autem D ad contaltum A

* - adivngatur quzdam linea DA : quz adic&ta
fuerit, ad ipfam contingentem E A perpen-
dicularis’ erit. -

Si enifn non : ducaturalia DI ad ipfamEA per-_
dicularis fecans circuluminH. Quoniamigitur

: f.33. angulus DIA eft reétus, & DAl acucus prop. 17. 1. eric

. "

b
1
)
i
!

Iatus DA, hoceft DH maius latere DI parstotos

"~ quod eftabfurdum. Non alia ergo quam DAj; ad

ﬁg Edpqrpendicuhris effe poteft . Quod erac often~
adum. . : :

THEOR. 17. PROPOS. 19. -

Si circulum ABC tetigerie refta quzpiam
lineca A E, 2 contaltu autem A, reQa linca
BA ad angulos re&os ipfi tangenti AE exci-
tetur ; in excitata BA crit centrum cireuli.

Sienimnon : fic pun&tum L centrum extra re@am
' BA ; iungaturque LA« Eric igitur LA petpendicu-
laris prop. 13 ad A E, angulique LAE , BAE zquales,
ars toti; quod eft abfurdum . Iraque in’ excitata
EA eric cencrum cirenlis Quod erac oftendendum.
: x THEOR.



S o .
~  Ducabtur dcentro E ad re@is AB, CD), pecpendi-
culares EF, EG, quz ipfas bifariam fecabunt prep. 3.
.. eritque A Fzqualis ipliDG 5 & iungantur EA, AD;
adratum igitur A E, hoc eft quadraca prep. 47. 5.
AF, FE, zquale eritquadrato ED, hoceft quadratis
DG, GE, quare demptis zquahibus AF , DG reliqua
quadrata EF, EG zqualiaerunt, & re@2FB, EG
£11. zquales; adedquesre@tz A B, CD zqualiter diftant
a centro def. 4. fimiliter oftendetur fi re@e AB, CD
zqualiter diftant dcentroy hocefl i perpendicylaris
EF, EG funt zqualcs defis. 4. quadrata AF, DG effe
S inter fezqualia, atque adedre@tas AB, DC, aquales

elfe. Quod erat oftendendum.

THEOR. 1. PROPOS. 15.

Incirculo A DC, maximaquidem finea
eft diameter A C, aliarum autem, puta D E,

f

"FG ci propimquior remotiore - femper

maior, -~ )

Ducanturex centro Bre&zBD,BF, BG, BE;
Erunt iam Jatera EB, BD, hoceft diameter GBA
maior latere ED prop. 30. 5. ¢codemque argumento
oftendetur de reliquis y qua duci poflint. Ducantur
f13. deinde ad re@as D E, G F perpendiculares B1, B H,

quz inzquales erunt dsf. 4. divident autem vtramuis
- ED, GF, b fariam in 1, & H prep. 3. Quoniam igitur

quadratum B F, hoceft quadrata BH , HF 2qualia

funt quadrato BD, hoc eft quadratis BLID prop.47. 1.

ablatis inzqnahibus I B, & H B, reliqua quadrata HF,

1D inzquatia erunt, & quidem I D maius quam F H,

quare & recta 1 D maior eric re@ta HF, adedque, &

duopla

-

v
——.
— e —— .
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dupla ED maior daplaCD: idem oftendetatde re
liquis, quzin circulo duci peffint. Quod ¢rat oftens

depdum.
. "COROLLARIV M. .

Nine eolligitur duas tantum vellas lineas aquales daci
polfein asdem circulo ab alsera paree diametyis nam qua-
ceamqye dncasir, famper ,vel propinguior , wel remotior avie
diameirs, adedque aus maiory ans msnor, vioflenfum off.

" THEOR. 15. PROPOS. 16.

Si ab excremitace A diametri A B, cniufc
cunque circuli ABC ad angulos re&os, quz-
dam're@a E A ‘ducatur; extra ipfum circu-
Jum cadet, & in locum inter ipfam re&tam
lineam AE, & peripheriam CA comprehen-

- fum, altera re&a linea non tadet, & femicir-
- culi, quidem angulus C A D, quouis acuto

re&ilinco maior ¢t , reliquus autem CAE
minor.

_Si prions perpendicularis E A non cadit tota extra
circulum, cadat fi fieri poceft aliqua pars C A intra,

< iungacurque DC. QuoniamD A, & D C(uaat inter

fe zquales, anguli A,C prep. 5. 1. ad Dbafin inter fe
zquales erunc, adedque ambore&i, quod eftahfur~
dum prep. 37. 1. tota ergo neceflarid cadet extra cit-
culum. Secundo fi poffibils eft cadat intér ipfam re-
&m EA, & peripheriam CA, alia re&a FA, ducatur-

£:13.que DG perpendicularis ad AF, fecans peripberiam
. ACinH. Cumangulus G re@tus fir, &k DAG minor

pcéto



ss'u&o erit fatus DA, hoceft DH mainsheere D G

prep- 19, o. pars toto squod eft abfurdii. Non ergo ali
qua aha inter re®am E A, & peripheriam C A cadere

" potelt. Tersio fi cfler aliquis angulus acutus re@ilie

FATR

meus mator {emicirculiangulo CA D, vel minor ane
gulo contingentiz CA E, caderet aliqua re@a inter
perpendicularem EA , & circunfereptiam AC, we eft -
reéta AF, quod fieri non poreft : quare femicirculi -
angulus CAD quouis acuto redtilindo maior eft 5 re-
liquus autem contingentiz CAE, minor . Quod erac

COROLLARIV M,

+

Colligitnr primss velam 3 diamatvi civonli éxtvamisase
84 angulos veBos duiinm ipfum civcnlum tangere, fenim
éHinm fecaraty exderes intrig covol. prop, 3., quod ¢ff abfur«
m. . ’ .
Colligitur fecunde praxisducendi tangentem pey datum
pundum in ip[a circwnferantia civenli pofitum : i dnile
diamerro ab sins exivemitate quepiam veda dncainy ad
angulss rellos we sonfins, - - - S ‘

PROBL 2 PROPOS. 17.

A dato puntto A r¢@am lineam ducere,
‘quz datum circulum BDCrangat.

Tangatur EA fecans circulam in D, ex quo punito
ducatur tangens corol. & prop. 16. DF; Deindé in-
ceryalio EA defcribatur circulus A F fecans DFin F,y
iurgamm:urque EF, AB. Dico AB tangere circulum

- datunin B, -Eteaimangulus EBA xqualis prop. 4. 1.




6 - amgulg re@0 EDF: qaare AB ‘t_ange,ns eft aﬁ'.’i'. ’

I‘ci; #rop. 16. Quod erat faciendum.

i " THEOR. 16.PROPOS. 1.

- 8i qugpiamlinea re&a EA circulum ACB
~ tamgat, a centro autem D ad contaltum A
adiungatur quedam linca DA : quz adic&a
fuerit, ad ipfam contingentem E A perpen-
dicularis’erit. -

bR iR i

Si enimnon : ducaturalia DI ad ipfam EA per=
pendicularis fecans circolumin H. Quoniamigitur

' £33 angulus DIA eft reus, & DAl acucus prep. 17. 1. erit
" lawus DA, hoceft DH maius latere D1 parstotog
' "quod eftabfurdum. Non alia ergo quam DA, ad
| ﬁ: Edpcrpendlcnlaris effe poteft . Quod erat oftene
adUMs N : ,

THEOR. 17. PROPOS. 19. -
Si circulum ABC tetigerie recta quapiam

linca A E, 2 contaltu autem A, re&ta linea

BA ad angulos re&os ipfi tangenti AE exci-
tetur ; in excitata BA erit centrum citculi.

Si enimnon : fic inn&un; L centrum extra re&am
' BA 3 iungaturque LA . Eric igicar LA petpendicu-
laris prop. 13 ad A E, angulique LAE , BAE 2quales,

ars totis quod eft abfurdum . Itaque in excitata

A erit céntrum circuli. Quod erat oftendendums
S i THEOR.



" THEOR. 18. PROPOS. 20.

. Incirculo ABC angulus BEC ad centrum
_E duplex eft anguli BAC ad peripheriam
cum fuerit cadem BC bafis angulorum.

Dufta AEF eruntanguniEAC, ECA prep. 5.1,
ad bafin zquales quibus cam zqualis fic externus
FEC prop. 31. 1. angulo EACipfe duplus erit : eadem
racione oftendecur B E F duplus anguli B A E, quare i
totus B E C, totius B A E duplus errc. Quod fi vaus

Ffas. angulusaliom non includeret, vefunt BEC, B
duéta DEG oftendetur eodem modo totus G E
duplustotins G D C, 8 ablatus G E B duplys ablati
G DB, adedque & reliquus B EC duplus reliqui
BDC. Quod cratoftendendum. ‘

THEOR. 19. PROPOS. 21,
In circulo ABC, qui in codem fegmento
?ADC fant anguli A, D, funt intet f¢ 2qua-
es. ' _

Sit primo fegmentum illud BADC maius femicits
~ culo, iun&ifquc excentro Eredtis EB, EC, erican- ;.
f.13. gnlus BEC duplus prep. 20. anguli BAC , & itaquo- ?

que duplos anguli BDC, quare innter fe zquales |
cruntanguli A, & D. Sit fecsnds non maius femiciz-
culo. Duéta AD eruntanguliA C D,DBAin{eg-
mento maiori,quam femicircalo zquales, icem angu-
f.r¢. i ad verticem A F B, D F C zqualcs , quare reliquus
- angulus BAF trianguli BAF aqualis erit ‘{np- 32. 1

rehiquo. FDCri 1i FDC, Quod erat oftendendii.
- q‘ . ¢ Anenil e THEOR.
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THEOR. 20, PROPOS. 22,

Quadrilateri ABCD in circulo ABC de-
feripu, anguli B, D, item A, C, qui ¢x ad- -
uerfo, duobus redtis funt zquales,

| _Tungantur BD, AC:quoniantangulus CAD zqua-
| lis et angulo CBD prep. 31. item angulus BAC, ane
. gulo BDC; erunt duo anguli BDC, & CBD trian-

iuli BDC, zquales duobus BAC, CAD , hoc efttoti
f.16. BAD; quare addito communi BCD, ernnt duo an-
: gali BAD, DCB zquales tribus CBD , BDC, DCB,
5 qui font duobus.retis zquales prop. 33. 1. quare & illi
' suobus re&is zquales eruric. Quod erac oftendene

ul,.

- THEOR. 21. PROPOS. 23.

Super cadem re&ta linca AB, duo fegmen.
ta circulorum fimilia, & inzqualianon con-
fituuntur ad cafdem partes. :

J
L

Quod fi fieri poteft , Gnt illa duo fegmenta fimilia,
- & inzqualia ACB, ADB, du@ague AC fecante peri-
f17. pheriam A D Bin D iunganwur B D, BC, erunt igitur
-~ anguliC, Dinter fe zquales dof. 10. internus excerno;
. quod eft abfurdum prep. 16, 1. Non ergo confitut
pofiunc. Quod eratoftendendum. :

COROLLARIV M. . 4

D

-

Colligisur prime megus ad er/"u paries dufdui;cén
A . . CORf3I~
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conflityd poffe duio Jegmentg fimilin , dv Imaqualia: nampn
Juppoficionem in sdem abfurdum incidetur,

- Colligitur frcunde figmenta fimilia [upor udcq\ bafi
sonflisusa «[fe aqualia. :

THEOR, 22. PROPOS. 24

Super équiiibus re&islineis fimilia circu-|
lIorum fegmenta funt inter fe zqualia,

Conftac affertum huius propofitionis ex corollaria
fecundo antecedentis ; quandoquiden: fuperpofitz(
‘iz zqualcs re@= fibi congruent , itd, & peripheriz
veconftac. R _

~ PROBL. 3. PROPOS, 25. -
~ Cireuli fegaiento ABC d'ati), deferibere
circulum cuius cft fegmentum,

Du&a A C ;dinidator bifsriam , & ad angulos re-|

~ Gosperrc&am D Byiungaturque A B Si angali AJ

£.18. & B zquales func , eric prop. 9. D centrom circuli,

Cufius A BCeft fegmentum . Siautem funtinzqua-

- Jes, fiat angulo B, zqna&a‘angnlnsli AE,iungator.

: ?uc EC : Camtriangula ADE, EDC habeant angu-

- los A D E, E D Caquales , & latus A D zquale lacer

F£15. DC, DE veré commune, esunt prep. 4. 1. bafes EC

s0. LA, fcu EB prep. 6. 1. inter fe zquales: quare EG

prep. g. centrum crit cicculi quafiti - Quod erat fas
cicnduall.

ea e

 THEOR.
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THEOR. 13. PROPOS. 26. & |
1o zqualibus circulis ABC, DEF, zquales

. anguli, zqualibus peripherijs infitunt fiue ad

centra, vt G, H, fiuc ad peripherias, veluti

" B, E, conftituti infiftant. :

© " Tun@isAC, F Dycumlatera AG, GC zqualiafine
lateribus FH, HD , def. 5. angulique comprehenfi G, .
H ex hype. zquales , bafis AC zqualis eritbafi FD. .
Fadi rurfus apguli B, E ad peripherias ABC, DEF,
inccr fe zquales prep. 20. erunt ; quare fcgrncma ABC,
FED fimilia def. 10. & xzqualia prep- 34. funt 3 Igitur G
ab zqualibus circulis ABC, FED , demaotnr aqualia
. fegmenta CBA, DEF, erunt religuz peripheriz AC,
fa1.EDinter {c zquales. Deindézquales fint anguli BE
23, ad peripherias 5 quoniam anguh G, H, dupli func
pr9p. 20. anguloram zqualium BE, ipfi inter {c #qna-
- les'erunt 3 quare vt prius erunt peripheriz ‘AC, DF
inter fe zquales . Quod erat oftendendum «

.- THEOR. a4 PROPOS. 7.

In 2qualibus cireulis A BT, D E F, anguli
.+ . ¢ui qualibus peripherijs AC, FD infitunt,
 {untinter fe ®quales, fiue ad centra vt G, Hy
~~ fiue ad periphgrias vt B, E confticuti infiftit.

! Si enim peripheriz A C, D F, fint zquales, &inz-
i fas. quales anhgnli » verb. gr. ad centra ; fit maior angulus
yady iGc ’ ;:?uc angulus AGI zqualis angulo DHF.

. Brunt squales penpheriz Al, DF, ergo &Ai,;rgh ,

!

v .
womawm T
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4pm; toti § ‘quod ¢ft abfurdam. Eguales igitur font
angultinter fe. Quod erat oftendendum.

THEOR. 25. PROPOS. 28.

‘T zqualibus circulis ABC, DEF, =quales
re&tz lincz AB,FD, zquales peripherias au-
ferunt, maiorem quidem ABC maiori DEF;
minorem antem AC, minori FD. ‘

Iun&tis AG, GC, & HD,HF, erunt duo late. |
f11.12 duobus lateribps zqualia def. 1. &bafisAC, bafi |
‘23, FD,quare sngulus G, prep. 8. 1. zqualis erit angulo

H,1deoque peripherie ABC, DEF, erunt inter fe
®quales prop. 26. item peripheriz ;A C, DF. Quod
. -cratoftendendum. o

THEOR. 26. PROPOS. 29."

In zqualibus circulis ABC, DEF, zqtiales
Feriphcrias A C, DF, =quales rc&tz linez
" {ubtendunt.

Cumenim peripheriz fint ®quales, zqualcs etiam

far. eruntangulirepariza eadem fig. G,Had centra prep. 2.7,

23. quare zqualeserunt prep. 4. 1. bafes AC, DF « Qulod !
crat oftendendum.. . B -

COROLLARIV M. :
Hinc colligiturex quatsor pofivemis demenfirationsbus

- idom vernm offs  Jot de sedem sivemlo v pases,.
‘ ;a- erum offe fi fermo it de ssdoim sircmle PRz)BL.-
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T “PROB_L 4. PROPOS. 30. ]
‘Datam peripheriam ABC,bifariam fecare.

. Du&ta A C,'&gliui‘fa bifariamin D, excitetur per=
spendicularis DB,iunganturque AB, BC. Eritigitur

F' - £10. AB 2qualis prap..4.1. ipfi BC, atque aded peripheria

ABzqualis prep. 28, peripheriz CD.» Quod erac faq
¢icndum. - ;

. THEOR: 7. PROPOS. 31.

- = In eirenlo ABEC, faGus angulus ABC in
... femicirculo AE C re&tus eft, faltus autem
-~ "BAC in maioxi fcgmento BAC, minor re-
@03 Quivero fu@useft ve B E Cin minori
. fegmento BEC, maior re€to . Et infupet an-
<« gulus CBA , mdioris fegmenti BAC, recto
quidem maior eft , minoris autem fegmenti
ERC,minorefi seltos ., . ...

[
B T P S VI

.y , .. Ducatur B, continucturque AB in F. Quoniam

' ‘DB zqualis-efipa D C , eric angulus D'C Bxqualis

- - angulo DBT; & eadem ratione DB A zquahts ipl
¢, : DAB, quare zutd anguli ad cenctrum D, duvlum fine
.- angulorum ad; ip_rgeria'm prop. 20. BCA , BAC, &
{23.angulorum ipfis 2qualium CBD, ABD;, hoc ¢ft totius
‘. ;anguli CBA duplum erunt : Atqueaded cum anguli

- 4t ) Gntzquiales peap: 13. 1. duobus reis, erigangus

.. lus CBA,vni re@o zqualis,& angulus BAC, prep.17.1,

< minor refto's angatusvero C E R4 qui cumangulo

P 2y

+ BACef duobus redis prop. nmwlis.apbmﬁacm:
: E : adto-

i
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. ﬁ ot

adedque maior re§o. Rurfgs cam™angulus retas
ABC pars fic a_néuh {egmenti maioris CBA, qui com-
rehenditur recta BC , & peripheria BAC, ¢ritangu-
us fegmenti maioris,re@to minor ; cumverd angulus
EBC {egmenti minoris comprehen{us fub re&a CB,
& veripheria BEC, pars fic anguli rechi prop. r3. 5.
F BC; ericangulus fegmenti minoris sre&o minog

-- Quod cracoftendendum. - 2. -

. COROLLARIVM, '
.‘ff’ ‘_.'\).- . " ‘.‘.' u,’: '; By ’:
Colligitur primo angulum trianguli , qui veliquisdsobus

" adbafincquniis el veliushi offe ; e ofienfom sfide angule

By trisnguli ‘B.c’,(l"ﬁ‘qaf-) e N
olligitur fscundo fogmesinm civewli, in quo angulns

" eonflitwins aft veBus, femicivenlum effs; In quo ward acuzus,

figmenium moins , @ in quo cbihfus eftyfegmentunioninng

" offe: G fagmansnum , cuins angslis off maior veBogeffe fami-

circulo mains, cwing vors wivor-y effe vel famicirculum, veb
fewicirenlo minps. z ,

THEOR. 28. PROPOS. 32°

~Si circulum C D tetigérit aliqua re@a li-

- nica AB in C, a conta&uautem C produca-

tur quedam re&ta linea €I circulum fécans
in D:anguli ACD,BCD.guads ad cqagi‘r();gcng
tem facit , zqualcs funt angulis CED; CED;

. quiin altexnis cirguli fegmentis confiftunt.

Si enim CD tranfic per cencrum H, iam patet affers
pendts

~, gpmexamecgdenti~ Hi-pOP: spanfcat QEE’%P“:'




. T -
-~ - -peodicalatis-erit prop:18: 1d AB , & angulus G‘gE
£24. confticutus in femicirculo CFE redtus, adedque.reli -
<. . quiDEC, DCE, crianguli CDE, zquales erunt yng
recto,feu angulo ACH, quare ablato communi DCEy
eritangulus A C D zqualis angulo DEC in akerno
fegmertd s Cumm autem-gpadtilaceri CF-D E angoli
oppofiti CFD,CED zquales fint duobus reétis prop.23.
7 e ducbusBGDs. ACHY, ablatis squalibus ACD,
r. “CED 4 (v.oftenfum eft ). exit teliggus BCD aqualis
.« reliquo CFD jn alterno fegmento . Quod erat
¢ oftenden-dam. - Sl
¢ . -PROBL 5. PROPFOS. 33.7 -
~ Super datzréda linea AB; defesibere fegl
. mentum circuli , quod capiat angulum
zqualem dato angulo re@tilinco C. . %

_ Siangulus datus Gicreétus, data A B diaméter erie
- circnli.quafici prep. 31. Sim autem fic, vel acarup, vel
.- obtufus: conflirnatur angulus BAD , zqualis angulo
;. daaC, & exA fuper A D, erigatur perpendicularis
" fas. AE, fimque angulo BAE,aqualissngulus ABF: exqnk,
c = prop 6.3, re&x BF, AF interfg@zgnzfcs, idedque,coge-
-+ - woF, &intesrallo F A deferibagar:circajus BEA.
... Dico fegmentuh AlB-efle illad ) .quod quanitor.
Quoniam enima rectr D A, cirgylum tangicin Ayan-
- gulus AlB in alcerno fegmento xqualis erit prop. 32.
- .angulo DA Bad contaGum A, hoe eft angulo dato C.
- Quod erat fagiendume. - L - S
~ . PROBL.6. PROPOS. 54."
- d A dato circulo ABE 'fcgmcntct‘:m‘ ab{cif-‘-,
.. derecapiens angulum xqualem dato angulo
;E; l‘&ﬂm;ol&‘n- - E P 'qt “ (;

sr w1 m oAy

r N
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¢ Dofa enim B A Dtangente circulamiin A, fiae an-

-gulus BAD zqualis dato C. Pater fegmentum A 1 B,

f.35. capereangulam equalem prop. 52. angulo BAD, hoe
eftdato C. Quod erat faciendum. C,

¢ THEOR.20.PROPOS. 35,

- Siin circulo A B C duz reétx linex A B,
. . €D fefemutuo fecuerint in E : reGangulum
" " comprehenfum fub vaius fegmentis AE,EB,
zquale cft ci, quod, fub.alterius fegmentis
- . CE, ED, comprehenditur, ) :

baoa . . - " L Y .
.+ Aut enim, E cft centrwm circuli , & patet verits
ﬁa‘. propofitionis cersll. prop. 46. 1.°Aut vna tantum CD

tranfic per centrtam G , & diuidic bifariam , 8 ad an-
s 'inlos re&os prop. 3. ipfam A B . Junéta FA;camreta

€D, divifa fic bifatianinF, & non bifariam in E,

« " erit reGangulum C E D, cum.quadrato FE prep. 5. 3,

_.zquale quadrato dimidiz FD, hoceft F B, hoceft
£y prop. 47. 5. quadratis FE , E B 5 gmare dempto comd

'+ muni quadrato F E , erit retangulamCE D zquale

. ?uadrato EB, hoc eft retangulo AEB . Deindé cran-

-+ {cat quidem C D per cenuum F, fedapfam A B bifa~

+siam non fecet y & ducatur ad ‘A B perpendicularis

- FG, qua ipfairAB bifariam diuidet prop. 3. iungatur-

.- queF B. Erit igitar re@angulum: C E D& quadra-
£33, tum FE prep. 5. 3. hoceft prop. 47. 1.quadrata FG, GE

zqualia qaadrato FDjfed FBs hoc ef quadraus FG,

.-G B, dempro igitur communi quadrato F G, erit re-

. @angulum CED, & quadratum GE zquale quadraco

* - BGyhoc cﬁgnp. 5.3 re@angulo AEB, & quadrato

G E, quage dempto rurfus commpni quadmo:“G E,
S . (14

L
- -




&ricre@angulum CED zquale re&angulo AEB ..goi.

- firemo neucra per centrum F cranfear; ducta GEH pee

£:39.centrum F, eruntre&tangula CED, BEA zqualiaine

, ter fe , cam verunque debeat effe zquale retangula
o GEH. Quoid crat oftendendum.

" “THEOR. 30. PROPOS. 36.

Si extracirculum ABC fumatur punftum
“aliquod ‘D,ab eoque in circulum cadant duze
:cgz lincz AD, DB, quarum altera quidem
A D citculum fecet in C,aleeravera D B
tangat in B : quod fub tota fecante AD, &
exerius inter punétum ,” & conuexam peri=
* pheriam affampra D C, comprehenditiir re-
. . @angulum, zquale eritei, quod 4 tangente
« ... DBy deleribicur quadrato,. x

A

. Tranfcat enim prime re@a D A per centrum E, &
imgatur AB , quz perpendiculariserit ad DB prop.18.
£30. Erunc igitur quadraca DB, BE prep. 47. 1. 2qualia
quadrato D E, hoc eft prop. 6. 2. re&an?ulo ARQCvna
‘cum quadrato E C, fed EB, quare ablato conimuni
EB; erit quadratum D B zqualere@angulo A D C.
Secundo non tranfeac recta D A per centrum E: ducta
"~ perpendivulari EF ad AC, iungantur ED,EC, EB,
quz perpendicuiaris erit prop. 18, ad B D. Eris 1gitur
vt prius reGtangulum ADC , com quadrato CF'
prep- 6. 2. zqualc quadraro F D, additoque copmuni
quadrato FE,erit re@angulum ADC,& quadrata CF,
. £31. FE hoceft prop. 47. 1.quadratum C E, zquale quas

s 4

]

dragis D, FE, hog cft %nadrato ED,; bocctt ‘l““gs‘%

B3



96 - f
+ o tis DBy BE: quare -dempris xqualibus-quadrasis BE
. EGerit retangulum A DC zquale quadrato B D:
‘Quodcrac oftendendum. . =
" . cOROLLARIFAM. -
" 2 Cellygiinr jﬁn_p"‘ﬁ '3 paanly s quod extre circulum off du
Y camtur pluvime vede civeulum fecantes o veliangula fub 10«
y o ity drfub fogmrnvicinter punllum , G conngxnm periphe-
. viams intercaptis offc aqualia : emnia enim [uny cidems

1

.. quadrats tangantis aqlalia. :

|7 Colligitmy facundo duss rangentes ox dodom punile duilas
L7 il oivculumny offt agusles, snm oarnm.quadraipdeboant
. affsaqualia, - - L . :
e Golligitur tavsia ex sodim: punco duss. tantum.duci poffe
. ve8as sangenses s quis ewinfuis alia guadratnm effes , vel

| wmaius, vel minus, prep. 8. o .
s - Cobligirar quarre duarum veldarnm equalinm ex codems

puniein circulum cadomtinm, fi vnaipfumsangas, etinm
_aliam tangeve. =

| THEOR. 31. PROPOS. 37.
¥ 8i extra circulum A B C, famatur pue
- &tum aliquod D, ab eoque punto in eircu-
© " Jum cadant duz reétx linex , quarum altera
{ . DA circulum fecetin C, altera D B 'incum

" incidatin B, fit autem, quod fub tota fecan-
tc AD, & exterius inter pun&um, &con-
uexam peripheriam affumpta CD compre-
henditur re&angalum, zquale ei; quod ab

- incidente DB deferibitur,quadsato: incidéns
- DBcirculum tanget ‘

- "~ Duca-

L




catur-enim tangens DF, & inngantur Elf,zEB,‘

- & ED (iD Anoarranfit per centrum.) Erit iam
quadratum FD zquale re®angulo ADC, prop. 36. cui

" cum zquale gizoque fit, ¢z £yp. quadratum DB, erunc
- quadrata DE, DB, incer fc ®qualia, adedque aquales

-f-sol re&tz DE, DB ceroll. prg- 36. 1. Quoniam igitar latus
2]

35, F Ezquale eft lateri'BE, & DE conmnune,, bafis verd
DF,ziglahs bafi DB, erit angulus DBE zqualis angu-
lo DEE, qui cam re@us fit, & ille tectus erit : quare
D B circulum tangic in B corsli. 2. prop. 16, Quod erat

oftendendum. -

(.

. Finis Elementi terty].

7

- ‘ -} 4 - CBVCELY:



7 EvcLriIDIS,

/ELEMENT V:M

" QVARTVM -
 DEFINITIONES.

L | (

_— Ilgcura rectilinea in ﬁggra redilinea ins
W) ftribi dicicur , cum finguli eius figura,

' qux _infcribitur, angoh, fingula latera |
€ias, in qua infcribitur, tangunt.

Similicer , & figura circum figuram defcribi dici.
tur, tom fingula eius, qua circumfcribitar, lacera fine
gulos eius figurz angulos tecigeting,circtm quam jlla
defcribicur. I ‘I I , ) ‘
Figura re@ilineain circalo inferibi dicitor, com
finguli eius figurz, qua infcribitur, anguli terigerint
girculi periphceriam. ’ ‘

Figura verd retilinea circa circulam deforibi dicie
tur, cum fingula fatera eins, quz circumfcribitur,
circuli peripheriam tangunt.

_Similiter, & circulus in ﬁgura reQilinea infcribi
dicitur, cum circuli peripheria fingula latera tangic
. etus figurz, cui inferibicugs ‘ VI




L w. B
" Circulus autem citcom figuram defcribi dicitar,
cum circuli peripheria fingulos tangit cius figura,
B quyn eimfp:ibit, aqeullosl.

MR

“e AW
'

-

N P PRy e .
I 1" Redtalinea in circald accommodariy fed coaprari
< 7dicitur, cam eius extrema in civcult periphéria fac-

rnt.
PROBL. 1. PROPOS. .

In dato cireulo. A B C re@am lineam ac-
‘ commodare zqualem datz reétz lineze D,
. - «que circuli diametro D E non fit maior

- A

. prop. 15. 3. v ‘ :

Si enim datare@a D zqualis ¢ft diametro , fiCtum
* §2 1. eftproblema : fi verd minor s ex diametro BE abfcin -
;. . dator EF 2qualis datz D, & cergro E interuallo
.. EF defcribatur circulus AFC , iungaturque AE, qua
- z,qﬂslis ericre@z EF, hoceft datz E . Quod esat fa-
. ecicndum.

' PROBL. 2 PROPOS.

“In datocirculo ABC., triangulum deferis
beie dato triangulo DEF zquiangulum.

. Ducatur tangens G A H, fiarque angulo D zqualis
. | angulus HAB, & angulo E zqualis GAC, iungatur-

" queCB. Dico triangnlum ACB zq\xian%ﬂnm effe
triangulo dato D EF . Angulusenim HAB, hoceft

£:3 G prop, 33, 3. zqualis et angulo D, & GAC, hp%eﬂ

- 1]

. v
v

I

» o -
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j‘: 3.

BipGE; quare religuus A equalis €ric prep. s2. 7. 163
llqgo F .; uod erat faciendum. ‘ .

PROBL. 5. PROPOS, 3. -
Circa datum circulum A B C triangulum |
;lcfaibﬂc dato triangulo D EF xquiangu-
um. . ' |

Produdtis lateribus fint anguli externi G,H,I. An.
gulo G,fiat zqualis ad éemtram Langulus A LB,item
angulo H squalis angulus BLC; 3 pun&is verd
A, B,C erigantur perpendiculares , quz circulom
tangceiit coroll. . prop. 16. 3. in punélis A, B,C, & con-
curcentin M, N, O, pof. 5. (fi enmimducerecor v. g
re&ta AB, figrent duo angnli MAB, MBA ; minores
duobus redis vt tonftar ) Dico triangulum MIN O
xquiangulum effe triangalo D EF. Qaoniam enim
quatuor anguli quadrilateri L AM B zquales funt

- ‘quatuor reétis coroll. 4.prep. 32. 1. quorum duo MAL,
- MBLiam reQiexiftunt Cex comfirutions,) crunt re-

liqui ALB, AMB duobus reis zquales , atqueaded
zquales duobus G, D :- funt autem ALB, & G inter
fc zquales ( éx conffriéiones)) Igicyt & D:M zqua.
lesinter fe erunt : Eadem ratione angu]ns E zqualis

~eritangulo N,quare & reliquus F zqualis exit coreli,a.

© prop- 32. 1, reliquo O « Quod erat faciendum. .

-

~ bere.

 PROBL.4 PROPOS 4
In dato triangulo MN O circalum inferi

Diifis duobus angulis NyOy bifuriars Sectis LN,
- (]




i v T
;- - s Qy'cansuszentibus pof. 5. intriangolmmig pun&to
- Lxdncanturex L perpendiculares LA,LB,LC. Quopid -
.. agiturtriangula BL N , 'L CIN habent duosangulo¥
v .. L.BN, LNBzquales duobus angulis LCN , LNC, &
“f. 3~ latus L N commune, ericrecta L B zqualisprop. 26. 1.
£ 7 ge@eL:Cy fimilicer refa L A, 2qualis oftendecur ei-
dem L C. Circulusigiturcentro L, interuallo:L €.
. deferipeus trdfibic per pun&ta A,B,Citangetque latera
| eorol 1. progars. 3. srisnguli M N-O, cum perpendi-
culitia fint ad femitliametros. Quod erat faciendum,

- Circadatam triangulum ABC deferibere

. -Gireulum., . | _
- Diuifisduobuslateribus A B, A C bifariama per-
.pendicularibus I L, I M, coeuntibusin F pof. 5. 1aae:
- -gantarlA, 1B, IC, erunt triangula AMI , CMI zqua=
fo 2. Biaprop. 4. 1. atque aded bafes Al, Cl zquales ; cadem
- . rrecione gquales erunt Al, BI'; quare circulos centro I
s imteruatlo JA defcriptus per punéta A, B, C cranfibics
. . Quod erat faciendum. - o

_PROBL. 6. PROPOS. 6.
_ Indatocitculo ABCD, quadratum de-
 fexibere. T

Du&a diameter AC, dividatur bifariam, & ad an-
- golos re@osper:diametrum DB in centro E ,jungan«

mgue:}B,BQ, ¢, DA, Divo qua«fﬂlggrﬁxm

\
s
L
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fe

© anguali A, B

fa
_ F1, AC, GH funt inter fe raranclz prop:28. 1. yitem

ABCD effe quadratam. Quontanvienim anr—%
ad centrum E fuat re@i, adedque zquales; e . yuas | |
tuor petipheriz AB, BC, CD, DA prop. 2¢ . mterfe
zquales; quare& re&z AB,BC, CD. JA eas fub-
tendentes , zquales erant prep. 29.3.: {unt antem, &
f?:, D in femnicirculo, re&t prop, 3t. 3,
Quod erat faciendum. .

PROBL 7. PROPOS.7. |

Citca datum circ,ulum A BC deferibere
quadratum. ’

- - f
Duétis vt fupra diamecris A C, B D fecantibusfe |
ad angulos rectos in centro E, ducantur cangentes ‘
per punéta A, B, C, D cocuntes neceflario poff 5. in
G, H, I, F. Dico quadtilateram F G H I circulo cir-
cumf{criptum, quadratum effe. Quoniam enim re&tz

quoque paralleiz re@z lincz F G, DB, IH,
erunt anguli F, G, H, I re@i prop, 29. 1. Infuperquos
niam AC zqualis < ipfi BD, erunt latera ipfis #qua-
112 FG,H 1, & GH,F1, inter fc zqualia: quarc F H
quadratum erit. Quod erac faciendum.

PROBL. 8. PROPOS. 5.

| In duro quadrato FGHI circulum deferis
crc.

Diuidantur latera l;ifarianl in A,B,C,D a
pendiculaubus AGy BD, (¢ {ecantibusin B - f;%
DR © erunt




VL4

-eramt quatdor parallelogramna x quad £ata, erunte
J que zqual<s inter fe reétz BA, EB, EC, ED. Circu-
. §.4- lusigior centro B interuallo EAdefcriptus tranfibic
¢ . per puna A,B,C,Dytangecque latera quadran orel,1,
N 16. 3.-Quod erac faciendam.
b
h

o

RROBL e PROPOS. 9.

Circa ddtum quadmum ABCD circu-
lum deferibere. .
Dacanrue diametri AC, BD fe fecantes in B.
. Erantangoli ABD s ADB i inter fe prop. 5. 1. zquales, -
eftautemangulus A re&ius, quare ABD, ADB erunt
f 4 femire@iprop. 31, 1." Simjlitcr oftendetur reliquos an-
. gulosiad A,B,C, gﬂe fentize&tos ; adedgue qum
: ‘anguliadbafin EAB, EBA, tmnguh A E B,fint
{ zquales, erunt prop. 6. 1. re&z EA, EBinter fe #qua-
\; Ies : cadem.mtionemquakseyunt EA/ED, EC. Cir-
:’ culus igiturcentro E interuallo EA defcriptus tranfi=
- Im P“Pm&lAtB) .- Quod erac facnead*nm.

L

r. .
o< . . COROLLIRIVM. ‘
g .

qadnup.mcmﬁnlpuu eiveslo , due
ﬂma effs qtudun inferipti « Latms enim civcumferipti
squals ofl dismotro infeeipti o cnins guadraium off aquale,
dupla qulm. lmm coroll 2propat.be

PROBL. 10. PROPOS. 15,
" Yfofeeles triangulum conftituere , quod -
habeat vrunque _corum , qui ad bafin fong,
. angulomm;,duplnm xehqm, e



!

|

Qusenis re@2 A B fecetar. prop. rr.2.itd im @ we re- |
Qangulum A BC aquale fit quadrate A.C1 oentrum
autem A interuallo A B, citculus deferibatur ,. eiqne;

. applcetur prop. . re&a B D 2qualis maiori fegnrento

AC, iunganturqué CD s AD 5 circd verd.riangglum
ACD defcribatur prop. 5. circulus ACD, quem re&a

£-5. BDgangee in D prapre 49 0y, Sangmug GAD in alter-

- no fegmento zqualis erit prop. 3. 3. anghilo C DB ad

~ contaétam D5 addico igeur qmnmup;gﬁ%lo CDhA -

© - eritingulus BDA; hoceftiprep: 5.0 A

] ualis
angulisCA D, CD A, hoceft externo BCD.:Cum l

* autem anguli CBD, BCD ad bafin fin: zquales, erit

- refa CD aqualispre 6. r.vedtz BD, hocet'AC, |
~ quare anguli C AD, CD A prep. 5. 1. zquales ctunt,

dy

eritquecxternos angalas BC D, hoceft ‘A B Dy, V.!ff.(

* & D B ad bafiduplusteliqui anguli € A:-D. Quod
- ¢tat factendum, . vl

% COROLLARIVM. - E !

lﬁnﬁuiquﬂuﬁ;ﬁplnm B4AD ‘frdus q-{'am;‘

- aming velliy vel unam guinsam dusrum reilorum cum om-

S s e
S ﬁ&o,triangulo ¥G I{fccundﬁmpm ionem
. angetedentem, infcribatyr prop. 2. in cifcilo BLCD,
- alied ACD, illi zquiangdtum, fecentorque pernétas
CL, DB, angnlu ALDyADIT hifiriatn. EsayCagicur
R : ' ,

o5 srianguli fimnlagalic JiAT dusbids vedtis.

. PROBLY:; PROPOS, ¥f,

* Indate citculo, A B CD E ‘pentagorium
zquilaterum’, & xquiangulum infcribére,

ey v 7

. quins




.. -quinque anguli CAD, DCE, ECA, ADB, BDC’in-
P 6. terfe z%uales ad peripheriam , quare quinque arcus
- CD, DE,EA, ABsBC, prep. 16. 3. funt zquales;atque
"+ ade6 duétz quinque refte ipfos fubtendentes erunt
. etiam prop. 29. 3.1nter fe zquales . Suntautem, & an-
'« guli BAE,AED, EDC, DCB, CBA, infiftences peri~
‘ pherias 2quales, veporé ex tribus qualibus arcubus
compofitas prop.37. 3. zquales. Pentafom;m igicur eft
ABCDE, zquilaterum, & zquiangulum . Quod erag
faciendum. ~

COROLLARIV M.

© Qolligitur prime angnlum pantagoni aquilateriy és gqui-
" dnguli offe tres quintas duorum veorum s sl fex vnins
veiti: off epim iviplus augnli , qui per corol. prop.so, off
anaquinia duorsw relerum, el duas quintas vnins reip

- wt confias. T o
2. Qolbigitur fecundo quammis figuram aquilatevam inferi-
Pram in civenlo offe. & aquisngulam, cum sins quilibes sn-

Zwlus infifias pevspherias aguales. .

" PROBL i3 PROPOS. 1.

Circa datum cireulum ABCDE pentago-
- num zquilaterum’, & zquiangulum defcri-’

Lo .

beze.

s Tnfcriptoper pracedéntem pentagono ABCDE,
" jun&tifque dcentio F, FB, FA, FE, FD, FC, per pun-

: &a A,B,C,D;E; ducantur tangentes coeuntes necef-
' oy . fariove confiac pog. 5. 'in puedis M,L,L,H,G .- Dice
: pentagopum circumfcsipiam GHILM z‘qmla:e‘;gm\

~
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cffe, & zquiangulom . Quoniam enim triangilsifo-
fcelia BFA, AFE habent tria latera tribus lateribus
gequalia,erit prep. 8. 1. angulus BF A 2qualis angulo
AFE. Duétis autem FL, FM, cum AL &qualis ficapfi
LE coral. . prep. 36. 3. & FA ipfi FE, FL veré comma-
g‘s ecunt anguli prop. 8. v. LFA, LEE interfe aquales, |
fimilicer ®qualeserunt BFM , AF M: quare any
guliMF A, AF L dimidium aqualiun angulorum .
erunt inter {e zquales; atque aded camanguli MFA, -
FAM, zquales fint angulis LFA, FAL, latus verd FA

' commune, crunt triangula MAF , LAF inter fe prop.

16, 1. zqualta , 82 re&a MA ; ADzquales: cadem ra-
tione zquales erunt re@z LE, El 5 ac propterea , &
tota L M xqualis erit ol |, Eodem modo often- !
denrur reliqua pentagoni latera, effe inter fe zqualia.:
Sunt autem , & anguli BMA , ALE (& fic dealijs )|
incer fe wquales veporé compofiti ex angulis eequali-

‘Bus , ve oftenfum eft. Quare pentagonum GHILM!

" quilaterum ; & squiangulum ¢ft » Quod erac fas:

f i B

ciecndgm. »
PROBL. 13 PROPOS. 13. -

In dato penragono GAILM zquilater
& =zquiangulo circulum infcribere. © .
Diuiis bifariam angohis per retas FG,EH, Fl, FL
FM, e re@z coibunt neceffario in aliqao punéto,
codem F; com debeantefie xquales inter (¢ piop, 6.1
¢xco quod anguli MGF, GMF( & ficde ali{f-i fi
aquales, vt conflat. Pentagoni tgitor lateribus d
u:tis bifariam per rettas FA,FB, FC, FD,FE. eru
1pfz etz inter {c prapi 4, 1. mquales, & perpendicul
S , 1S
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L res corol. prop. 3. 3.2d pentagoni latera . Quare circus
€ - luscentro F, interualloF A defiriptus cranfibic per
of pundta A,B,C,D,E, tang:tque latera pentagoni eorol.
; ¢ s.prep. 16, 3. Quod erat faciendum.,

A PROBL. 14. PROPOS. 14.

; Circa datum pentagonum ABCDE 2qui-
oL l;tetum, & zquiangulum, circulum defcri-
1 cre. e

Diuifis rurfus bifariam angulis per re&as FA,F B,
. FG, FD, FE, bz re&=z vt prius coibynt in aliquo, &
1 & 7. codem pun&o F, eruntque inter fe zquales prop. 6. 1.

Quare circulus centro F interuallo RA defcriprus

‘ ‘til'nnﬁbit per pun@a A,B,C,D,E . Quod erat facien-

H Uil ) -

¢ o COROLLARIV M.

: Colligitwr bine ox tribus pofiremis demonfleationibuis,

t praxis daferibendi civea datum civeulum , quamennqus fi~
guram aquisngulam., ¢r aquilateram, (> in eainfevibendi
sirexlum ;5 item civen datam quameunque equilacram, ¢
aquisngulam figuram defcribendi circulum : i confin ex

. Remonfivasis,
. - PROBL.15. PROPOS. 15.

In dato circulo ABCDEF, hexagonum
@quilatcrum , & ®quiangulum inferibere.

Du&a femidiametfo G A, fiac fuper illam triangus
Tumazquilaterum A BG, cuius +nzulus AG B, erit
duz tertie coroli 3. prop. 33. 1. voius rechi; adeoque
\ f- & cum ad pun&tum G ficri poffint anguli-quatuor redtis
L emely 3, prope 13,5, ho% eft duodecim terdjs van_us
¢ . : et

e e BRSO e e
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" re@i zquales, ad idem punftom G, fieri poffunt fex

anguli zqualesangulo A G B inclufiué . Fiantigitur
per retas GC, GD, GE, GF & wnganturreétz BC,
CD,DE, EF, FA, AB.quainter fe prop. 4. 1. zquales
erunt . Quare zquilaterum erit hexagonum infcrie
pum ABCDEF, & zquiangalym corel. 2. prop. 11.
Quod erat faciendum. ' )
COROLLARIV M. - .
Colligitmr primo bexnngeni lasws civenle infevipti squale

‘ _ offe femidiamotro cirenli. v

fo

Colligitwr fscundo bexagoni angulus effs duas sevtins duow
yum reclorum , vipord duplus anguli , trianguli aguilacesi,
a%i et vas tertin Auorum redorum . corel 3.prop. 32. By

PROBL. 16 PROPOS. 16.
In dato circulo A B C quintidecagonum .
Zquilaterum, & zquiangulum deferibere,

Fa&ocriangulo zquilatero D, huic zquiangalum,
aliud ABCinfcribatur prep 1. circulosinquo fiat pen-
tagonum EF G H A props 11. zquilaterum,& zquian-
gulum habens vnum angulorum ad puntum A: Qua-
Lium igitur partium quindecim eft tora circumferen-
tia circuliy talium quinque erit AB,& talinmtres AE,
feu fex AEF, atque adeo taliumyvna erit BF. Quare
du&a BF fubtendet decimam quintam partem totiug
circumnferentiz, cui {i aliz quatuordecim zqualesin
circulo accommodentur, inferiptum erit quintidecas
gonum zquilaceram, & zquiangulum corel, 5. prop, 11,
Quod erac faciendum. :

Finis Elementi quarti.
- EvCLL




"EVCLIDIS
ELEMENTVM
. QVINTVM.
"DEFINITIONES.

I

Ars ¢ft magnitudo magniradinis , minoe
maioris, cum minor meticuc maiorem «
S5 Duplex eff apud Mashemaiigos, quedam voe
’ 1@ 93 catur aliguotm s boc ofi qua matisur fuum tse
St EPe sum, itd vt aliguoties vepatita , illud conflid
tusts qualiseff nuwarns 4 cum 8, 12416 dre. collains : &
usdam dicitur aliquania , boc sl ea , qua nom metitny
}uun sotmm , fsd aliguoties umpia ipfum vel excedis, vel
ab eodem deficit: cninfmodi pars off numerus 4 eum 6, 9,
20, 18 @re. collatnus . Hinc appaves definitionis fanfus offe
deparce sliquetataninm , ¢ won aliquania, vt clavius
confiabit ax Libre [eptimo , vbi #b Buclids pars aliquania,

- o dicisnr pars, [sd paries. )

Multiplex antem eft magnitudo magnitudinis,
naiot INoris; cum minor meticur maiotcm,.

Ratio eft doarum niagnitudinum eiufdent generis
mutua quadam fecundum' quanticatem habicudo s
hoc oft fi aligua finz comparasio dugrum magnindinum,
siufdem generis interfe [ufn:-uu quansisasam ; bos oft fos

I ) (L
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cxndum quod wnu off altara vel maior y vel minor, vib
aqualisyilla comparasio, feu habitudo mutus , ratio vose-
wur. lla verd magnitudo, fois quantizas, que ad alisam
vefertur, antecedens diciinry dron, a8 quam slis refertury
confeqmans dics folsz. -

Proportio verd, eft rationum fimilitudo . Quemsad<

modum enim comparatio duarum quantirasum inter fs die

citur vatio ; ita comparatio duarum. vel plurinm rationum |

inter fo, propovsis wocatur. pleviqus tamen Latini cum
Gracisrationems vocans proprriionsm , ¢ banc vocant pro-
povsionalitatens. .- :

- Dinidituy autem proportio , [eds rasip , prime in vationss

lem, érirvationalem . Rasionalis off ea, quain numeris po= |

2oft axbibevi ;s qualis off proporeio linea 20. palmorum &b
lineam .. palmosum . lreationalis vers. ea eff, qua in su-
" mmavis exhiberi naquis qualis ¢ff proportio diametri cuinslie
-+ bot quadrati ad latera siufdem . Diniditur fecundo in
proportionem aqualisatis s hoc eff cuins quantitas Anteces
dens, @r confaquans funt aquales , vt intsr 20, ¢ 30 érc: 0
8 proportionesn inaqualiratis, boc off cuinsquantitas antes
cedensy € confequas funtinequales, vtinter 30, & 1o, ére,
Subdinidisur vurfus proporiio inaqualitatis in proportionsms

maiorvis inaqualitatis , hoc off cmins antocedens quantitns |

major off confeguentis qualis off proportis 20, sd10: &
in properrionem minoris inagualsraris, boc off cuins ame
tocedens quantitas minor eff confequanti o qualis eft proportie
10. 8d 20. . )

-1am verd proportio(rationalis tamen) 14 maioris inaqual
litacis , quams minoris difiribmitur in guingue genora , dp
& quidem priov in properrionsm mulsiplicem [uper particu~
Larem, [uper partiencam s mulsiplicem fuper parsicnlavem,
" multiplicem fuper pastientem : poflevior antem in sadem

- geneva feininy ,jimdojiagulhw#uli:pn}murﬁvqﬁ
- -2 sie




' 3
Prso fab velati in fub muliiplicem &re. Proportio mnlu'pilu

e/t habiiudomaioris quantisatis Ad minovem , quando ma~

dor minorem aliqwosses vt bis , tves,Hecies Grc. continet 513
Ve minor maiovem matiarur , qualis eff 204 ad 10, boc ¢f
Aupla, 15,84 5, hoc off tvipls, 36, ad 6, hoc off fex1uplhs ére.
Propertio fuperparticularis ¢ft babitudo maioris quantitatis
adminorem quando maior minorem [imel dumiaxas cone
simes ¢ infupey unam sius paviem aliguotam o fcilices di-
midiatam,tertiam, quariem ¢rc. qualis offt 3, ad 35 bocoff
Jefguinliera, 12, ad 9, boc oft fe[quiterting 10, 4d 8, hoc eft
Je[quiquaria éoc. Superpareiens off hakisudo maiovis quan-
sitatis ad minovem o quando maior. minoram [emel Anm=
18x48 continet o € infuper aliquos eins partes aliquotasy
won efficientes unam aliquosaws : qualis off propersio 7, ad 5
boc sff fuper bipartians quintas , 20, 8d 12, boc oft fuper bi=
parsiensteviias, 11. ad 75 boc ¢ff fupsy quadripartions [epri<
mas Cre. Multiplex fuper particularis off babisndo maioris
quantitatis 3 adminorsm 5 quando maior minovem non Jeo
wmel, fed aliguoties continat 5 Oy prateved Unam ciss parcems
aliguotam; vt oft proportio 9, ad 4, hoc ¢ dupla [t[quiquar.
34 ¢rc, Proportio deniqus multiplex fuper partiens , ¢t babia
2udo maioris quantitatis ad minovem 5 quando maior alis
quoties compladiitsr minorem, @r infuper aliquot eins parees
alignotas. ynam non sfficientesy vt off 11, ad 3, hoc ¢ff

‘sripln fuper bipariens tertins ¢rc. ldem inselligenduin off

de guinque propovtionwm rationalium minoris inaguslira=
%isy pramiffs cantum femper prapoficione fub; ve didum
o | |

Proportiovers, feis properiionalitas ab Enclide in bacds-
Snivionequar:a definitay in plura geneva diniditur , inter
qua praciput &b Arithmeticis vocantur medisesates: funigue

‘sres, Avithmatica, Geometrica, ¢ Muficay fsls Aymonica.

Propertionalicas avithmesica oft quande sresy vl plures nu~
meri , per eAndsm ih‘ﬁnm?m progredinninr . V5 bj nu~
. . meri
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meri g, 7, 10, 13 dre. quornm quiliber funm antocedentew

sarnavio fuperar, dicuntur conflitnsre proportionalitatem

Arithmesicam . Eff antem duplex , continna . (o difcretn,

Continns sft qguando in progrefions numererum nalla fit
smrerrapiio, fed quilibes cum proximd antecedanti conferiny,
wein dat exemplo. Difcresa autem efl guande fis inserrn-
prio, iti wt bini eantumi inter fe conforantury vt contingit in
hisnususris 4,7, 8. 11, 10, 33 érs. nam cadem ofl difevens
tiginter binosy 4,7, é» 8, 11 ¢ 30, 33, nom antem inter |
45 é' 78 'é‘- ’ |

Geomerrica proportionalitassft y quando tves, vel plurs;
numeri , eandem rationem habent; quam quidem hoc locs
definit Euclides, Hacenim proportionalitas proprid dicitur,
alia verd improprid o cil non fis ead¥ femperinser savi termi- |
nes proporsio . Hac Aisplex quoque of8 comtinua, ¢ difevesa,
Consinna offy quando nnlla fir intoveaptio 14 gwilibes
sum proxime antecedanti conferinr, Ut in bis numeris 8, 13,
28,27, ére. quornm primms ad [scunwdnms sandem proporiio-
wem babes, quam fecundum adoovtinm & fecondns ad ter-
sium , fiud primus a4 fecundum , eandem guam sortins ad
quarsum dpc. Difcrein off guando fit intevemptio, ita e bini
2aninm inter f¢ conferansurs vt in bis numeris, 2,3, 13,18,
20. 30,6rc. mam bini tanium, 3, 3,00 12, 13,¢> 20, 30 -Cane
dem babans proportionem, non autem 8, 3, ¢ 3, 12, 6ré.
Mufica dewigue , fius Harmonica proportionslitas off,

quands tres numeri itd ovdinantur , vt eadem fit proporsio
maxing , ad minimus o qua difevonsia intey maioves dwos,
ad diferentiam inter dsios minores, wt bij tres numeri, 35
4, 6. B)ueniam endem ofl proporsio manimi 6, ad mininsum
3, qua difeveniie inter maximum 6 , e medium 4 3 nimis
ram numeri 2, ad diferentiam inter medium 4, & wminin
mum 3, ideft ad 1,( eum vivebique propertio fit dupia,)
conflsenunt proporiionalitntem Muficam,[eis Harmonicam,

! S Y,




poviionales vosonsnr,

s

: V.

_ Rationem habere inter {c magnitudines dicuntur,
que poflunt multiplicatz , fe fe mutud fuperare.
Qnarelinea ¢y fupsrficies, fuparficies & corpms,angulns veéti.
Linams.dr catingentia, finitumyer infinitum vatiomem inter fo
200 babebuntyetfs fins einfdam generis: cum altermira quan-
titns multiplicatn, nunguam altsrams excedet, swguins”
onim contingentia, v. 8. quantumuismultiplicains ,minsr
sdbuc femper exiftic quomis angule vedilines, etiam mini<
mo: fecns angulus femicivenli proportionem habsbit ad
guemuis angulnm vi@ilinenm 5 quis ipfs aliguoties multi-
plicatus quemcungue angulum ve&ilinsnm [uperabit, ¢
ecomrra. Quamobrem adusriendusn off now requiriy quod

‘guABtitates , qua proportionem habere dicuntnr inter fa, fint
in sodem genere proximo, fed [uficers , quod fint in eodem ge-
nere quantitatis. fiucinesdem gensrs [ubaliarnos dummodd
habennt vequsfisam comditienem in alara defnssimo
i

In eadem ratione magnitndines dicontur effe, pri-

" maad fecundain, & tertia ad quartam : ciim primz,

& tertiz zque multiplicia 3 fecundz , & quartz zqué
maltiplicibus , qualifcunque fit bzc muliplicatio,

" wtrunque ab vtroque, vel vna deficiont , vel vma 2qua-

lia funt, vel vna excedunt, fi ca fumantur , que inter
fe refpondent. VII :

Eandem aut€ habentes rationé magnitedines, pro~
portionales vocentur . Intelligndum eff propertionales
offs proportione geometrica, de gua folum loguituy in boc li-
Bro Bwclides 5 drquidem fi fint quatuor magnitndines, &
prima ad fecundam. fo babsas vt tertia ad quarsam; di-
santur propevsionales diferesd 3 fi werd fint tres tantum o &
prima ad fscundam fit vt fricunda ad teriam, continui pro-

F 4 \ . VUL
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Cum verd zqué mulaplicium , multiplex primz
magnicydinis exvefferit muloplicem fe. undz,& muls
tiplex certiz non exceflerit multiplicem quarta: tunc
. primaad fecundam , maiorem rationemy habere di-
cetur, quam tertia ad quartain. Qued f§ & consrarid -
muliiplsx prime deficiac & muleiplics frcunda, non autem
T muluiplex sartia & multiplici quaria; Aicetwr prime ma.
gnitudo ad fecundam y minovaws bebere proporsionsm quam
| sercia ad quariam . € [atis ¢fiv.id contingat in VN0 sane
sum exemplo, stiam fi in alijs vel aqunister fins maiores,
Vel minoresy vel aquales, - '

Proportio antem in tribus terminis pauciffimis
conlfiftic. o
X. o _
_ Cumautem tres magnicudines proportionales. fues
gint, prima adtertiam , duplicatamn rationem ha-
bere dicitur eius, quam haber ad fecundam. Ac
cum quatuor magnitudines proportional:s fuerinc,
" prima ad quartam, triplicatam racionem habere di-
citur, cius, quam habet ad fccundam : & femper
deinceps yno amplius quanclliﬁ proportio extiterit.

" . Homologz, feii fimiles ratione magnitudines di-
cuntcur, antecedentes quidem antecedentibus, confe-
quentes verd confequentibus « Hoc ¢ff fi fine plures ma-
gnitudines proportienalesv. g, vt £ ad B, i3 C ad D, ma=
gniindines &, o C, antecedentss cuinfque rationis, dicene
sur bomologe, fois vations fimiles, i etiam confequenies

B,é& D.
XIL

Alterna ratio et fumprio antecedentis comparatt
ad antccedentem, & confcquentis ad confequcn:;m.
. ‘ ‘7s

-
- -
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"Vt guando exo ;b quod 'vihp,:fm A adB, itaC ad D,.in-

Jersur s ergopermutandous A 44 C,ita B ad D,
XIIL™ o
_Inuerfa ratio cft fumptio confequentis, ecti ante-
cedentis , ad antecedentem velut ad confequentem o

Vi quando ex o quod fit vt A #d B, it C ad D, infirtury

. ergo snssertendo, val conssersendoy vel & contrario v B ad 4,

ssaDadC. _
. . - x I V. . - ‘
Compofitio rationis eft fumptio antecedentis, cum

~ confequente ccui vnius, ad ipfum confequentem . ve

quando ex 80 quod ut fupra s infersur ; arge componendo vt
ABfimulad B,i;3CD ad D.
. X V.
" Diuifio rationis, eft fumptio exceffus , quo confe-
quentem fuperat antecedens, ad ipfum confequen=
tem . Veguando ex eo quod fit vt totum AB adpartem B,
itd to1um C D ad pariem D, inferinr; ergo diksidends vi 4
ad B,ita G ad D, . .
X V Io ) .

Conuerfio rationis, et fumptio antecedentis ad

~ exceflum, quo fuperat antecedens ipfum confequen-

tem. Vs guando ex ¢o qued vt torim AB ad B, itd ¢ff
€D ad D, inferiwr ; ar‘;{m ABad 4,itACDAIC,
' _ v :

Ex zqualicace, foi ex aqw-rati.o ell, fi plures duabus

. fiot magnicudines, & his aliz multicadine pares , quz

binz fumantur, & in eadem ratione: cum vt in pris
mus magnitudinibus prima ad yltimam, fic & infe«
cundis magnitudinibus prima ad vitimam fe fe ha-
bueric. Velaliter fumptio extremorum per fubdus,
¢tionem mediorti « Vs guando exe0 quod vt 4 4d B. ird
Dad B, it BadC, itd Bad Fyinferenr ¢ "g;" Aad
Cita D ad F . Brhag yasioguplex sfiorinaca , ¢ persurs
basy, - ot _ Lﬂ' . Y\;lll.
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Ordinata proportio eft, cum fuerit quemadmodam JI
ancecedens 1d confequentem, itd antecedens ad con-,

, fequentem : fuerit etiam ve confequens ad aliud qaid-

~ piam,itd confequens a%{aliu}d( quidpiam.

Perturbata autem proportio eft , tribus pofitis ma~ '
gnitudimbus, & alijs, qua fint his multitudine pa-
1S, clim ve in prims quidem magnitudinibus fe ha-
bec antecedens ad confequentem, itd in fecundis mas
gnitudinibus antecedens ad confequentem : veautem
in primis magnitadinibus confequens ad alind quid-
piam, fic in fecundis magnitudinibus aliud quidpiam
ad antecedentem, -

POSTVLATVM.

Qaam propertionem habet magnitudo aliquaad
aliam, eandem habcre quamuis magnitudinem pro-
pofitamad aliquam aliam ; & eandem habere quam-
piam aliam magnitudinem ad quamcunque magni-

" tudinem propofitam.

 THEOR. 1. PROPOS. 1.

Si fuerint quotcunque magpitudines AB,
CD, quotcunque magnitudinum E, Fequa-
Jium numero, fingule fingularum zqué
multiplices 5 quam multiplex eft vnius B
vna magpitudo A B, vel voius F vna CD,
tam multiphices erunt @mnes AB,CD fimul,
omnaium E, E (imul. - s



n

\
]
]

) | &iuiéaturn-ﬁ, in patres AG, GBiph Ecqugfek;

iten CD in CH, HD, aqualesipli F : crunt magaita~
dines AG, GB tot numero, quot funt CH, HD def. 2.
Quoniamverd A G aqualis eftipfi L, & CH ipli F,
erunt etiam AG, CH fimul zqualesipti E, F finul.

£ 1. Eademratione zquales erunt dux GG B, H D duabus

E,F; & ficfiplureserunt partes. Quoties igitur AB
continec E, vei yuodes C D cominer' I, toties A B,
C D fimsul cont:nebuut, E, F, fimuls idedque quam
maliplex cft vaius Evaa A B, tamn multiplices funt
omncs AB, CD fimul, omniumE, F, {imul def. =,
Quod erat oftendenduum, : ’

THEOR. 2. PROPOS. 2.

Siprima AB, fecundz C zquc fuetit mul.
tiplex, atque tertia D E quarte F 5 fuerit au--
tem & quinta BG fecundz C zque multi-
plex, atque fexta EH quartz F: erit & com-
pofita prima cum fecunda hoc eit AG, fe-

. cunde C xzqué multiplex , atque tertia cum

fexta hoc eft DH quartz F.

Quoties enim C continetar in A B, toties F conti-
nebicurin D E, eadem ratione quoties Ccontinetur
in BG, tocies F continebitur in EH ;5 quare'fi zquali-
bus numero multitudinibus AB, DE addantur zqua.

\f+ 2. lesnumero mulkitudines BG , EH, erunt cotz multi=

1

tudimes AG, DH inter {¢ numero xquales; adedque
toties F continebitur in DH, quoties C continetur in
A G, & ex def. 2. quammulciplex eft A G hocefl pri~

ma AB ¢um quinta B G fecundz C, tam m,ulc_iptlcx
erd

\



9 erit D Hhoc eftcertia Iy E cum fexta EH , quartz F. l
Quod cracoftendendum.

THEOR. 3. PROPOS. 3. |

- Si firprima A, fecundz B xqué multiplex,
atque tertia C quartz D3 fumantur ®queé
multiplices EF prime A ,& GH tectuz C;
crit ex m}uo fumprarum vtraque vtrinfque
zqué multiplex, altera quidem EF fecundz
B, altera antem GH, quana D. B

i

~ Cum enimEF, & G H fint 2qué multiplices ipfa~ |

fum A, & Cv. g duplz; cruncin EF, daz magnty. |
f- 3. dinesE 1, IF, zquales ipfi A : fimiliter n G H erunt
* duz GL, LHzquales ipfiC .- Quoniam verd E I, fed
A zqué mukiplex cft B, atque G L, fed C multplex
eft1pfius D; & pariter I F, ita multiplex B, vi LH
multiplex D : erit prima com quinta E F 2qué multi-

. plixfecund= B prep 2. arque tertia cum fexia GH {

** ‘inultiplex et quartz D+ Quod erac oftendenduin.

THEOR. 4. PROPOS. 4,

Si prima A ad fecundam B eandem ha.

bucrit rationem vt tertia C ad quartam D
etiam 2qué multiplices prime, & tertiz E,F.

. ad zque multiplices fecundz, & quartz G,
. H ivxraquamuis multiplicationem, candem
habebunt rationem, {i prout inter ie refpon-
- dent, itd fump:@ fuctinty L
.. s . . : SQm;n‘.

- ————————
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Sumantar ipfaram E B, quacunque 2qué mulaplis
ces L, M, &aliz quacunque zqué muitiplices N O,
ipfarum G, H fecundum quamliber mulciplicatios
nem. Conflatexantecedent: ipfas L, M 2qué multi-
plices effe ipfarum A, & C, item ipfas N, O, zqué
multdplices effe ipfarum B, & D : 1gitur cum fic vc A
ad B, 1taC ad D 1 L maior fucric aut 2qualis, aut ini-

- nor ipfa N, etiamn M, tmaior aut zqualis, ant minor

eritipfa O def. 6. Idem oftendetur de quibufcunque
alijs zqué multiplicibus: quarceric vt Ead G,itd F

- ad Hdef. ¢. Quod erat oftendendum.

"COROLLARIVM. -

Rine facild offendecuy inser(avativy bocsfi dato quod fie
wt A ad B, itd C ad D walere ssiam inusrtendo . fak con-
meytendo, argo, vt B ad 4,itd D ad C . Nam [umptis E, ¢»
F equd multiplicibus prima A, ¢ 1avtie C, item alie G &
H, equd multiplicibus facunds B, & quarta D; fi E maior
aft o a4t minor, ani aqualis G hocsft fi G mnoveft , aus

* maior. awt aqualis B, svit quoque F maiory aut minor, aut

aqualis H, hoc eft H evit minor  aut maior , Aut equalis F
wepater, unde fequitnr offe vi B ad AyitA D 4d C inxtn
Aefinitionem fextam, A

THEOR. s. PROPOS. s.

Si magpitudo A B magnitudinis C D,
-2que fuerit multiplex, aique ablata AE,
ablatz C F; etiam reliqua E B, itd moltiplex
eritreliqua E D, vttota A Btotius C D, vel

- ablara A Eablatz CF,

Sumatur GG, cuius EB ica mukiples ficvee® AE
-~ o ipfius
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> & ablata communi C F, ®qual¢s ctiam erune reliqua

. tam muldiplex 1pfius F D, veablata A E, ablatm CF,

. A Btam multiplex magnitadints, C D, quam magor-

. iplius €

ipfias CF; erit prp, 1. tota A B coeins G F ied multi-
plexvceftvaa A E, vniusC F: ac proindeé eric eadem

tudinis GF: quare GF, & CD gqualis inter fe erunt,

GC, & FDyac propiercd EB tam muluplex eric ipfius
G, quamipfius FD. Eft autem E B 1id mulsplksx |
magnitudinis GC, vt AE, magnitudinis CF, vel AB,
ipliusGF exbyp fed CD: erit 1gitur eadem EB

veltord AB, touns CD + Quod erat oftendendum.
THEOR. 6. PROPOS. 6.

Si duz magnitudines A B, CD, duarum
magnitudinum E,F fint xque multiphcces,
& dettaltz quzdam AG, CH fint carundem
E, F-zqué multiplices; ctiam relique GB,
HD citdem, autzqualés ecrunt, aut xqué
ipfarum multiplices, -

Cum enim muldcudo partinm magnitudinis AB
ipfi E zqualium, eft zqualis multicudini partivmma-
goiudinis CD, 1pfi F zqualinm ; item mulcicudo par-
uum maﬂ)itudinis AG; zqualis multitudini partium

2

quz G B, zquale inuktitudini parcium religneH D;

quare i GB zqualiseftipfi E etiam HD ipfi F,&qua-

hisecrit, &t GB multiplexeft ipfius E,erit quoque

:qué multiplex H D ipfius F. Quod erat oftcndens
Uil .

< mheoR.

e ——

erit reliquum multitudinis pactium reli-

|
|
|
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THEOR. 7. PROPOS. 7.

Zquales magnitudines nempé A, B, ad
¢andem C, eandem habent rationem : & ca.
dem C ad zquales, A, B. : L

Accipiantur D, E, 2qué multiplices primz A, &
tertiz B, icem F mulciplex fecundz, & quartz C fe-
cunduin quamlibet mulkiplication:m. Cum A, & B

f-7. fint zquales, erunt femper earum zqué multiplices

D, & E inter fe 2quales ; quare fi D maior fu.rit, aut
aqualis , aut minor ipfa F, etiam E maior, aur zqua~
lis, aut minor erit ipfa F 5 adedque, ex def. 6. ericve A
ad C,iti Bad C, & inucrtendo percorol 1. ¢. erik vt C
ad A,icdCad B. Quod eratofteudendum.

COROLLARIV M.
Colligitur mechodus ofiendondi aquales magnitudines ad

aliasinter fo aquales eandem babere rasionem ; fi loco mul-
Biplicis [umantur Aua agque multiplices y qua aqualesinnr

fs ernnt.

13

THEOR'S. PROPOS. 8.
Inzqualium magpitadinum A B, C, ma.

- jot AB, ad eandem D, maiorem rationems
“habet, quam minor C : & eadem D ad mi-

norgnyC » Mmaiorem rationem habet, quamy
admaiorrm AB. : -

Incellagitds in AB magnitudo A E, cui zqn;gs fic
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96minor C, & rcliqua fit E B, quz rationtm habeatad
D Vnisfque A E, EB {umancur 2qué maleiplices
FG, GH, hactamen legevt GH maior quidem fir qui
. D, at FG nonfit minoc eadem D . Quoniam igitut

duz FG, GH 2qué mulkiplices funt duarum AE,EB;
[ 8. erittota FH prop. 1. torius AB zqué mukiplices v
vna FG, vnius A E, hoceft C;accipiatur quoqu
ipfius D mukiplex I L 5 quae proximé maior fit, quam|
FG (quod facile eft cum D minor ficipfaF G). Ab
- feiffaergo IM zquali ipfi D, non erit L M maior,
uam FG, cum tnta [ L {ic proximé maior ex byp. ipfa
G ; adedque (i LM adhuc effet maior ipfa GF, tot
1 L effet plus quam proximé maior, quod eft contr
hycotefin. Cum itaque, GH maior ficipfa D, fed
- I'M, & reliqua FG maior quoque fit, vel zqualis relis
quzeM Lyerictota FH, maior tota IL; atqueaded
cum FH multiplex primz AB excedat IL mulciplicem
fe:ide D;FG verd multiplex terciz Cnon excedac] L
multipli:emquarcz D, imdab ea «xcedatur, habebit
‘per definitionem o&tavam masor AB ad D, matorem
ragonemquam minor C ad eandem D . E contratio
quialL muliplex primae D excedit F G multiplicem
{fecundz2 C, &1L muluplex tertiz, hoc eft erufde
D, non excedis FH multiplicein quartz AB sD mato
rem rationem habebit ad minorem C, quam ad mai
rem AB, def. 8. Quod erat oftendenduin.

TEEOR.9. PROPOS. 9.°
Si duz A, & B habentad eandem magni-
tudinem C eandem rationem, zquales intex,
fe funt: & ficadem € ad duas A, & B habet
candem rationem , hz quoque funt inter (g
. equales. - . . . L. si |
- . i
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Si enim non funt zquales, fic alteratra nengA,’
maior quam B. A igitur ad C habet maiorem ratio-
nem,quam Bad eandemn C: & Cad D minorem,quam
ad B, prop. 8. quod eft contra hypotefin, quare zqua=
lesefle debent A, & B. Quod cracoftendendum,.

THEOR. 10. PROPOS. 10,

Si AB majorem rationem habet, quah\ C
-ad candemD: A B maior erit. Etficadem

~ 1) maiorem rationem habet adC, quam ad
. AB, AB quoque maior erit. ~

Si enim AB non eff maibor, erit aut zqdalis,.aﬁt mi~
nor, quam-C :- grque adgd ABad D habebit eandem,

. vél minorem rationem, qaam Cad eandem D 5 habe-

bitque D eandem’, vel maiorem rationem ad A B,
quamad C, prep.7. &8 quod eft contra hypotefin 3
non ergo AB zqualis, aut minor effe poteft , quamC;

" fed maior . decrat\oﬁendendum.‘

THEOR. 1. PROPOS. 11.

Sirationes A ad B, & C ad D exxdem fint
rationi E ad F, & inter f¢ candem habebunt

'AadB) &CadD- . .

. Sumantur omnium antecedentium A, E,C, qué

multiplices G, H, I, & omnium confequentiom B,

~ F, D, aliz zqué_multiplices -fecundum ™ quamlibet

muliplicationem L, M, N . Quoniamigitureftvt A
adB,wd Ead F, fic quodGﬁ Gmaior cft, aoc a:qu:lxs;
, , et

’



+ M, I dcbet quoque efle maior, aut mqualis, agr minor
-quam N: Igicur § G maior fucnic, autzqualis, auc

#

aut minor , quam L, etiam H ahaior fit 2ut #qualis,
aut minor, quam M; fedcum fit vi Ead F, itaCad
D, quando H maior eftyaut 2qualis, 20t minor, quam

minot; quam L, erit etiam I maior, aue zqualis , ‘aut

" paimor, quam N, adeoque eric vt Aad B, ktdCad D,

Quod erat oftendendum.
COROLL LRIV M.
Rinc eolligisnr facilicas ofiendendi , quod y qua 405[40-

Juns cadom rasiones 5 ér imser fo funs cadem : Bisrepstende

Sfolam demonfirationem, |
" THEOR, 12. PROPOS. 12.’

Si fint magnitudines quotcunque propor.
tionales AB, EF, CD ;s quemadmodum fe
habueritvna A antecedentium, ad vham B
confequentium, itd {¢ habebunt omnes an-

tecedentes A, E, C, ad omacs conlequentes

B.ED. -

" Sumptz enimvt in antecedenti propofitioné ome
nium amecedentium zque malaplices G, H,1, &
omnium confequentium zqué multiplices L, M, N,
erunt otnes G, H, I, fimulomnium A, E, C, finul
@qué multiplices, vt vaa G vnius A ; Item omnes L,
M, N, omatum B, F, D, ve vna L vnius B prop.1. Quo~

J9 vismigicureRvc A 2d B, itd Ead F,&Cad D; fic,
. _,:;‘*"'?“'ﬁﬁfmi!i'rﬂ_si,i?ié!&MMWNéa

1
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-+ -fizqualis, qualis, fiminor, midor: adedque 1 G
-excedit L, omnes G, H, I, excedent omnes L, M, N,

i zqualis zquales, fi ninor, tninores : quare erst ve A
ad B, ita omnes A, E,C,adomnes B, F, D. Quod
erat oftendendum.

THEOR. 13. PROPOS. 13,

_.Si prima A ad fecundam B habuerit ean-
"dem rationem, quam tertia E-ad quartam F;

- tertia vero E ad quartam-F, habuerit majo-
_ Icemirationem, quam quinta C ad fextam Ds

Prima quoque A ad fecundam B, habebit
majorem rationem , quam quinta C ad fex-

. Adhibita eadem conftrutt’one, atque in anteces

denti, fir, v quando | ¢ft 2qualis, vel minor, quam N
H poflic efle maior, quam M 4if 3. ; fed quando Pi
eft maior, quam M, femper G debet el mator,quam
L def 6. : adedque quando I eft zqualis, vel minor,
quam N, G peteft cffc maiors quam L - quare maior

"7 ént ratio A'a B,quam 'C ad D dsf & Quod erat

ofiendendom. . - L
THEOR. 14. PROPOS. 14,

Si prima A ad fecundam B habuesit ean-

dem rationem , quam tertia C ad quartam

D ; prima verd A maior fuerit, quag terria

Cum

-

. o+ GiBie & lecunda B maior, quam quarta D,
Lo 2
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Cum enim A maior fic quam C ; maior eric racio A.
ad B, quam C ad eandem B prop. 8, fedve A ad B, it
£-4. Cad D exbyp. qdare ratio Cad D maiorertc, quam
~ " eademCad B prep. 13. idedque B maior erit, quam D
prop. 10, Quoderat ofteudendom. ; '
Similiter ofiandamus , fiprima A agualis fit tavtia C, fo-
cundam B «[Js qusqus aqualem guares D : Eifi 4 main
i3, quam C, B stinws, maiorem effe, quam D.

THBO&xyP&OPb&xg

_Partes E, E, cum earum pariter multipli-
¢cibus, A B, CD, in cadem funtratione, i '
pro vt {ibi mucuo refpondent , itd fumantur,

-

Diuifa A B, inpartes A G, G B, zqualesipi E, &
CD in partes CH, HD =zquales 1pfi F, erit multicudo
partium vnius xqualis multicadini partium alterius, ’
{-1. eritque vi AG,ad CH, hoceft, ve Ead F corol. prop. 7.
:lt:‘z t‘c!lta A Badtotam C D, prep. 11. Quod erac oftenrs
endam. - . o

THEOR. 16. PROPOS. 16.

'Si quatuor magnitudines ~ciu(dc:mbgtmc:ris
A, B, & C, D proportionales fucnnt, & vi-
cifim , fed permutando proportionaics
eruan - - o

\

Sumantur 2qué muldiplices E, G, ipfarum A, B;
& B, H, ipfarum, C, D. Ericigitar e Aad B, i E
o ad G & Cad DyiaFadH prop, 15 atqueddcgv: |
“w ) S

|
)




o gt .- . . . m -
.. " Bad G,itd P:ad H conl. prep.11. Igitor fi B maior fues

% . 4. rit; aur zqualis, auc minor , quam F, etiam G maiot
1.7 . erityaut zqualis, aut minor,quam H; quare erit vt &
\ ad G, itd Bad: D« Quod erat oftendendun,
i -! ) L. R . . . -

TR .. .:«COROLLARIV M.
9

i

€

< Hine :d)?jkq)r 5iquod fi qumsmor magnitudines propovsiod
nales fusting, prima verd maior ity vel aqualis, aut minoer,

T D[ qiam fecuntn;;porsinquoqme maior » vel aqualis, antmi-

, oY arity quam querta. Adhibita namque permusations,

fecunda euadic sivsin 2 adedque confiabis afferinm ¢

P O

- a4

.

v

THEOR. 17. BROPOS. 17.

0 Si 'cbmbg;ﬁx_ﬂ: magpnitadines AB, CB; &
DE, FE, proportionales fuerint : hx quogque

diuifz: proportionales crunt.
Sumpeis ipfarum AC, DF, CB, FE 2qué mulriplic

i cibus GH, 1L, HM; LN, erittota GM itd multiplex

totius AB, ve GH, ipfius AC 5 item coca I Nitd mal-
tiplex erit totius D E vc vna IL vnius DF prop. 1.2t
GH, 1L, xq0¢ mﬁ!tiglice.sfum ipfarum AC, DF
ex conflyuc, : 1gitur & ipfarum A B, D E 2qué moli-
plices erunt G-M,IN . Accipiantur rurfus ipfarum

io;. CB. FE aliz zqué maltiplices M O, N %_t;ecundum

"quamlibet multplicationem; erunttotz HO, L
-+zque muleiplices ipfarum CB, FE prop. 3. Sed cum fi
vtABadCD,itaD EadFE exhbyp. fitquod iGM
maior eft, aut equalis, aut minor quam H O, etiam

3 ablag

LA

1 N-matog fi zaut zq%lis,aut minojquam L Q: &
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© ablatis comminibus ex'vtragk-pirte nethp H M,
LN, i GH multiplex primae AC maior eft ,'aut xqug-

- .. . Mis, auc minor quam M O mulktiplex fecunde CB,IL
" multiplex ertiz D F, maior , aut .zquakis , aut minot
erit, quam NQ_. maltiplex quartz F E: quareeric vt
ACad CB,ita\DF ad FE. Quod erat oftendendum.

"  THEOR.18. PROPOS. 18

~ Si divifee magnitudines A C,CB, & D,
__¥E funt proportiomales s hx quoque com-
pofiix proportionales crunt , hog cft com-

ponendo crit vt AB ad CB, ita DEadFE.
" “Sienimnon+ itk AB ad CB, i3 D Ead aliam
-~ - FG maiorem, v¢l minorem, quam FE. paf. bwiss. Eric
. . ., igitur dividendo ve AC ad CB, hoceft DF ad FE, ik
£.20DFad F'G ; quare F E, FG =zquales inter fe erunt
prop. 9.5 quod cft abfurdam, cum F G pofiee fic vel !
_ . maior , vel minor ipfa FE . Non ergo DE ad
© smaiorem aut minorem guam FE-habebit candem ra- ‘
tioncm quam A.Bad CB,adedque vt AB ad-CB,
- kaeftD Ead FE . Quod erat oftendendums

THEOR: 19. PROPOS. 19,
Si quemadmodum tota AB ad totam CD),
it ablatd AE habuerit ad ablatam EF: ctiam

 reliqua EB ad reliquam FD fe habebit vt tota
- AB adtoram CD, -

. ‘-Cumﬁ:vu-\,BadCD;itaAB_adCFg»eﬁthut
o ¢ - tanda

/
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cndovi ABIAE, iCDad CF prop. 16. % doui

-4+ 3. dendove BEad A E, itd DFad CFprop. 17. & rurfus

-permutando ve BE ad DF, itd AE ad CF, hoccft AB
‘adCD. Qgod erat oftendendum, s

_ - COROLLARIFM, |
. ' - R "
- Mine. mlligimr . maguindinés proeporsionales feerint,
, ﬂiczu conusrfoonem vationis propovtionales offe, buaj
. ffitvs AB 4d EB itACD ad FD, ¢ffs qioque AB ad AR,

~ 58 C D ad CF 35 evit emim dinidendo vr 4 B ad B B, i1d

CFwd FD, érinnertanis vt ED-ad AB, it FD ad CF,&0.
componende vi A3 #d AB, 1A CD &4 CF.

~ THEOR. 10. PROPOS. 20, _,

. Si fint tres magnitudines A, C, B, & aliz
- D,E,E, ipfis. 2quales numero , quz binz , &
in eadem ratione fumantur ; ex 2quo autem
prima A, quam tertia B maior fuerit : erit &
‘quarta Dquam-fexta E myaior: .quod fi mij-

- Rop, minog 3 fi zqualis, zqualis.
* * &i enim ptima A'mafor eft quam tertia B, A habes

Bit- miorempropostionem ad C, quam B ad eandem
prop.s.: edw A ad C,ita Dad F, &invertendont B

2.7 adC,ica E ad F; quare E ad F minorem proportio<
< - -nenhabebit;quam Dad F prep. 13. : adedque quarta
D maior erit, quam fexta E prep. 10. Eodem modo

"oftendemus §i A zqualis ¢ft B, Dazqualemefic E, fi

 minos minovem+ Quod exatoftendendurn.
.. Y G 4 - "THEOR.



© THEOR.2. PROPOS.ar.

“h Si fint tres magnitudines A, C, B, & aliz
" D,F, E, ipfis 2quales numero, quz bine, &
in cadem ratiane fumantur, fueritque per- |
: turbata easum proportio, hoceft vt A ad
o TClitaFadE,& vt Cad B, isd D ad Fyex 2quo
© autem prima A;-quam tertia B maior fuerit:
| erit& quarta D, quani fexta E maior; Quod
.- fimigor, mipor; i £QUaljs, zqualis.
Si enim A maiore rL,‘ﬁnam B, A 2d C habzbit ma-
iorem rationgm,qua adegndem=-fedvc Aad C, |
£7. iiFad E, & inuercéndo vt Bad'C5 it Fad D ergo
. Fad Dprep. 33. minorem proportionem habet, quam
T " adE; qdare PDinaiot efit; qadE prep. 10, Ita facilé
1< - oftenderor deeliquis cafibuse Quod erat ofténdens
yooodume ey et et e
et IHE;O R. 22"1,{?‘ OPOS' ?%’
Si fint'quorcamque magnitudines A,C,B,
.- - & aliz Dy F, E,ipfis zqualesnumero, quz
~ bin; & in cadem ratione fumantus : ctiam
i exzquoincadem ratione crunt.

~

: Sumantur ipfarum A; D zqué: muliiplices G, H,
, &ipflaram €, F,aliz fecundum quamhiber multipli=
i - . cacionem zqué multiplices I; L 5 -item ipfaram B . E,
aliz MyN.. Erunt igicur-mignuwadines G, LM, in
- eadem quoqyg satione cum magnitudinibus H, L, N,

- . Road Pr0pe
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Pip 4.7 quarq exequofiG maior eft 5-aunt zqualis,

£ 7. aucininor, quam'ﬁ;et’i‘ath malor erit, aut zqua.

W
o

A

lisy aut minor, quam N prop. 20,5 adedque ex zquali-

Y e vtAad B, Jaet Dad E. ‘Quod erat offendens
-t dum, R T i ,

TL e

. THEOQR.23 PRODOS./s.

-~ S fint magnitudines, A, C, B, alizque

o0 Dy B B, iplis@quales numero,. quz binz, &

P Y YN

St

S Sumptis cmm igfa_tﬁgﬁ A,C,8&D, zqué mulipli#

in cadem' rydioms fiimantur;. fucrit autem
_perturbata carum proportio, hoc cft vt A
“adC, itaFadE) ‘&ve Cad'B, itd Dad E»

. letiamexzquo in cadem Yatione erunt ;, hag.
C TétviAadB,iaDadE. - .

" “cibus G, 1, H, item ipfarum B, & F, E, zqué

multiplicibus M, L, N, erit G ad Ivt A2ad C,& L ad
NiviFad B prop LE. s Jedve Aad C,itdFad E, eric
. igiturve Gad T, r?i _ad' N prop. 1. Rurfus eft veCad

.. .Bjtdlad M, &veDadF,iti féa,d_L propos. fed ve

" f7. CadB, icd et D ad F , igitur

ad’L ericve [ad M

i3 Dprap. Tr.: atquéaded ex zquo fi G maior y aut zqua~
211 lissaut minor fetit , quam-M, H quoque maior erit,

i
o

aut zqualis, aut minor y quam N props:21, Quare erit
exzquovt Aad B, itaDad E. Quod erat oftenden~

n-nf‘pim'- S '

dems oﬂculctng:té;g in fuperiori, qa‘o'g.g; in ;glﬁnti p;aJ

.. ~Dofisions f§ plures, quam tres magnitudines fusrin: fomper
i+ o Awim poflans reduci Ad iresy i ponflss, . )

h;.;.‘:: I A“‘\T“:"I.HEORO

&

¢
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THEOR. 34. PROPOS, 4.

Siprima A B, adfecunda C eandem hs?
buerit rationem , quam tertia DE, ad quar.
tam F,& quinta BG ad fecundam C,candem |

_habuerit rationem, quam fexta EH ad quar.
tam F: & compofica prima cum quinta, hoc |

¢ft AG ad fecundam C, candem habebitra- |-

tionem , quam compofita tertia cum fexta,
hoceft DH ad quattam F. . -

Chmeniinﬁt veBGad C,itd EH adF; eritinuers X

. tendoCad BG, e FadEH. ngniam igitureftAB
7.3 ad CvtDE a3 F, & Cad BG,w F ad EH: érit ¢x 2quo
ABad BG , it DE ad EH , & componendo vt AGad
BG,itdDHadEH ; fed vt BG ad C, itd EH ad F,
-igitur ex2quo AG ad Ceric, u DHad F. Quod erat
oltendendum. o S

THEOR. 25 PROPOS. 25
~ Si quatoor magnitudines A B, CD, E, &,
proportionales fucrint; maximav.g, A B,

& minima F prop. 14. ¢ cor. p. 16. reliquis
- duabusmaiorcs cruat, < - -

 Ablatis enim AG,, C H zqualibus ipts E, F; com

" fitrota A B adtotam CD, ita ablata AG ad ablacam

F.6. CH, hoceftveEad F; ‘eric 8 reliqua G B ad reli- -

quam H D, vetota ad-teram prop. 15.3 etancem A B
- maiog ,, quamCD ex byp, 5 igicwr & G B maior eric,
Lo - ~ quam
j

f



;
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" quam M Doprép.1a, Q;u{ireﬁipﬁsA G,E aqu:il%’us.
. . addaptoraqualesF, C

CH, eront AG, & F fimal zqua-
- Jesipfis E,CH fimul ; additifque inzquahibus G B}
HD, fignt AB, & F fimol maiores,quam E , & CD .
mul. Quod erat oftendendum. ' ’

- Hie finews imponss Enclides elgspante quinso. Quiste~

> dnen Campanns Cithandiniis ;| de Clawins, alins multas
Subinogunt que ciswri falent ap Avchimede 3 Apollonio,

. alijfque graniffimii Scriptorsbus, quafi ¢ffsnc Buclidis, pla-

T amiR 883 Bon pratermisiere. . .

. 'THEOR. 26. PROPOS. 26,

" Siptima A ad [egundam B maiorem pro-
portionem habucrit, quam tertia C ad quar-

. tam D3 habebit conuertendq fecunda B ad

‘primam A, minorem proportionem, quamt

- quarta D ad tertiam C.

VitCad D fitalia E a& B pef. Cum igitur Ead B,‘

\ *' " heceft Cad Dminorem proportionem habeat, quam

=

B3 wes TWTT TR WS

S adguaram D, - 0 ;

F-x5. A ad B, erit A maior,quam E prep.eo. 3 idedque facio
-~ Bad A minor ertt;quam Bad E,hoc eft D ad C prop, 8.

Qad solteadepdam..
.. THEOR. 27, PROPOS. 27.

= ,S'i.'p.rimatA ad fecundam B habuerit: ma-
. jorem proportionem ,  quam teetia € ad

~ .quartam D 3 habebit quoque vicifiim prima

A ad vertizm C maiorem , quam fecunda B
sk
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Sic iteram vt C ad D, it E ad B. Erit rurfus A
fi11.maior , qusm E prep. 10.: quare maior erit ratio A
~ ad Cprep. 8. quam Ead candem, hoc eft permutando,
quam Bad D . Quod eratoftendendom. - :

THEOR. 28. PROPOS. 28.

Si prima‘A ad fecundam B habuerit ma-
jorem proportionem , quam tertia C ad
quartam D ; habebit quoque compofita
ptima cum fecunda AB ad fecundam B ma-
jorem rationem , quamcompofita tertia '
cum quarta C D ad quartam D. - |

ViCad D fit E ad B. Erit vt in antecedenti A
maior quam E, 8addita communi B, AB maior erit,
juam EB; ideoque ratio A B ad B maior erit , quam
foa1. EBadeandem Bprop.8.; & quiaEad B, eft v Cad -
D, & componendo EBad B, eftve CD ad D, habebit
AB ad Bmaiorem quoque rationem , quam CDad D f
prop. 13. Quod erac oftendendums. o f

THEOR. 2. PROPOS. 29,

. 'Sicompofira primacum fecundaAB ad
fecundam B habuerit maiorem proportio-
nem, quam compofita tertia cum quarra

- €D ad quartam D ; habebit quoqus diui-
- *dendo prima A ad.fccundam B maiorem
proportioné, quam tertia Cad qua_ttamé_D.
s - it



o : : 1
. - . Sicenim EBad Bvt CD ad-D,erit prop, ie, ABc?naa.
u ior, quam E B, & ablata communi B, A maior eric,
- £~ 11, quam E, & ratio A'ad Bmaior, quam E ad eandem
' propi8. hocetve Cad D, quiadiuidendo ¢t E ad B,
- wCadD . Quodera:oftecndendum.

«  THEOR. s0. PROPOS. s0.

. Sicompofita prima cum fecunda AB ad
i .. fecundam B maiotem proportionem habue-
¢ xit: quam compofita tertia cum quarta C D

ad quartam D; habebit per conucrfionem
zationis prima ¢um fecunda A B ad primam

x A, minorem proportionem, quam testia
x  camquartaCDadtertiam C, =

'i.f " Habebitenim dinidendo A ad B maioren PRI
¥ tionem, quam Cad D prep. 29. & invertendo Da

i fixa, maiorem, quarm Bad A prep. 26. & componendo DC
ad C maiorem , quam BA ad A prop. 18, hoceft ratio
BA ad A minor erit, quath DC ad C. Quod erat

- oflendendam. T ‘

THEOR. 31. PROPOS. 31

Si fint tres magnitudines A, B, C, & aliz

D, E. F ipfis zquales numero , fitque maior

%ropottio primz priorum A , ad fecundam

- B, quam primz poftetiorum D ad fecundam

E,item fecundz B ad tertiam C, gnam fe-

cundz E ad tesiiam F ; crit quoque ex ae,q:m
L , maio

T 1% ¥ TR R
. .

=
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maior proportio prim& A 4d ‘tertham G,
quam primz D ad tertiam B, S

Pofita Gad C,vt Ead F, eritiam B major., guam

G, prop.ro. & Aad G omiorem habebit propertios
nem;quam ad Bprap 8. hoc eft multo matorem,quam
Dad E.-Sit rurfus'Had Gy vt Dad E5 cum gitur
proporcio A ad G maior eft, quam H 4d G, hoceft,
f-11.quam Dad B, A maior erit, quamn H prop. 10. habe-
bitque A ad ynam C maiorem proportionem , quam

* Hadcandem C,hoceftexequo prep. 33. quam Dad '
F. Quod erat oftendendum. : A

THEOR. 32. PROPOS. 12

" §i fint tres magnitudines A, B,C, & aliz
D; E, F, ipfis zquales numeto , fitque maior
. .7Proportio primz priorum A ad fecundam B,

’ quam fecundz pofteriorum E ad tertiam F,
jtem fecundz B ad testiam C, quam prime,

D ad fecundam E : eric quoque ¢x ®quali-

"7 tace Maior propoitio-primz A ad tertiam
C,quam primz D ad tertiamF.,

)

VeDad Efic Gad C: erit igitur Banior, quam
G, prop. 10. - habebitque A 'ad G maioreas ploportio-
neanquam ad Barop. 8. hocell mulco maioremi;quam
f12.EadF. Sitctiam H ad G,.vt Ead F, A maior erit,
gnam.H, adedque A ad vnan C habebit maiorem ra-
tionem, quam H ad eandemC, hoc eft ex zquo prep.
23. maiérem, quam D ad F. Quod erat oftenden-
R R L R Sy
THEOR.

dun - EEENEY P
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- THEOR. 33. PROPOS. 330

~ 8i fucrit maior proportio totius AB ad to-
tam C D, quam ablarz A E ad ablatam CF;
eric & reliquz E B ad reliquam F D maior
proportio, quam totius AB ad totam CD.

Quia eft maior proportio AB ad CD, quam AEad
CF, erit permutando & maior prep. 37. 12tio A B ad
A E, quam CD ad CF, & per conucrfionein rationis
AB ad EBminorem habebic, quam CD ad FD prep.30.
& denud permucando ratio A B ad C D minor ericy
quam EBad F D, hoe eft ratio E B ad F D) maior erit,
quam ABad CD . Quod erat ofticndendum.

CORQLLARIVM.

Colligitue prime modwm 1fendendi valoresandom argu-
smentationsm in oo pofivemis propofisionibus, quammis pro
woce NALOTIS pomerdtmr wox MINOLIS, vev.g fi prime ad
Jacundam babuoris minsvamproporsionesm., quamtersia ad
quariamy babore & conmartande fosnndam ad primam,
maiovem propoviionem o quam quaria ad sarsiam, & fis ds
veliguis fepsem. ‘ .

Colligisnr focunds, f§ arguansntatio fiat por inssvriensm,
BNE ConuILionem raLisnis mutavi propevtionsm de mauiore in
minerem , ¢p daminors in maiovem | f5 antem fiar pormu=
2ands, componendo, diuidende, ans ¢x agualitate, fins ordi-

S matay fine periurbata , candew proporsionem fok maiovess,

Joi mimovem fernaniy vt porfpisnsm ofi ax demongiratis, .

.,.. .. o e X ’ SR IHEOR.
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- THEOR. 34 PROPOS. 34. ‘
Si{int quotcunque magnitudines A, C, B,

- & aliz D, F, E»iphs zqualcs numero., fitque

maior. proportio primz priorum A ad pri-'

. mam poftcriorum D 3, quam fecyndx G ad]

fecundam F 5 & hac maior quoque, quam
tertie B ad tertiam E, & fic deiriceps:, fi ma-‘

-gnitudines fuerint plus,quam tres : habebunt

omncs priores A, G, B, fimul ad ompes po
ftcriores D, F E, fimul maiorem propotti

nem, quamomnes priores C, B, rcli&a,pn'-]
ma A,ad omnes pofteriores F, E, reli€ta quo-
que prima D ; item maijorem , quam vitima
priorum B ad vltimiam pofteriorum E, mi-
norcm. autem , quam. prima priorum A ad

. p;imam-ppﬂcriommD .

Quohiam enin maioreft proportio Aad D, quam |

Cad F, erit quoque maior permutando A ad C,quam;

Dad F; & eomponend6 maior ACyad G, quainDF:
ad F, & rurfus permutando maior totins AC ad totam
D F, quam ablatz Cadablatam F, & eademmulwoy

" maior reliqguz A ad téliquam D« Eadem argumen-

RN

tatione erit C ad F maior ;*quam totins C:B ad totam
FE, & muko maior,quam ablatz B ad ablacam E:
qoare ratio A ad D mulco maior eric , quam CB a4

. ¥E, & pertnntando maior-guonse A 3d C Byquam D

2d FE, & componendo maior ACB, ad CB, quam
DFE ad F E, & rurfus permutando maiorem propot«

penem babebunt omnes ACB, ad omnes DFE
Teies o ~ quam
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quam CB ad F B reliQtis-primis A, -& D, & multo

" maiorem, quam vitima Bad vitimam E . Sed quiato.

tius ACBad totam D F E maior eft propottio, quam

~ablatz CB ad ablatamFE, & rclignz A ad religuam
. D maior erit, quam totius A CBad totam D F E, hoc

eft omnes A, C, B, minorem proportionem habebunt
adomaes D, F, E , quam prima A ad primam D. Ea.
dem arte concludetur eadem confequi in quaguor
magoitudinibus per tres, in quingue per quatsor , &
Gicdcinceps. Quod erac oftendendums

‘e

" Finis Elementi quinti. .

L
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U EvVCLIDIS
ELEMENTVM
 SEXTVM. -
" DEFINITIONES:

I
N miles te@ilistex funt , qua & an-

‘ gulos fingulos fingulis zquales habent,
‘),

atque etiam latera , qua circum zquales
Reciprocz autem figurz funt, cum in vtraque figu.

Jangulos, prcip?rtiomlia. , :

£.7. 1a amecedemes, & confequentés ratioffum termini -

Secundum extremam., & ;ﬁediam ‘rationem re&a
£18.linea fecta effe dicitor ,cim ytcotaad maius fegmene
tund, itd maius ad minus fe habueric,

. oo l - wr
Akitudo cuiu(que figure , ¢ft linea perpendiculag
- £ v. tisd verticead b dcd,u&a’: . '

Ratio ex rationibus co'x%;oni dicitur com ratioe
num quanticates incer fe mukiplicate aliquam effece=
gint racionem. Vi -
Pagaliclogrammum fecondumaliquam re@am lis
L ., |eam

P~



b z . .cunddm qnam"applican‘z;.
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" T neatn applicatuny, deficeré dicicut paralielogrammo,

f-15. quando non occupat totam kincam 3 excedere. verd,

- guando occupar maiorem lincam, quam fic ca, fe.
 Similes arcus circulorum dicuntur s qui eandem
habent ad totas {uascircumferentias rationem. Due

Far.bapofievioves definibiones ab alijs adduntar, quia sarum

A buins Libri, & quamplurimis alys decimi

... vfwsfraquenter occurit , vt in propofirionibug 17,38, 39, ;0

. P

-

.

-

°_ - THEOR.1. PROPOS. 1.

Triahgﬁla ABC , DEF, & éi;illelogram.
"~ ma GC, HF, quorum eadem fuerit alticudo,
hoc cft inter caldem fuerine parallelas GD,

~ BF; itd fe habent. inver fe ve bafis B C ad
. Produda ab viraque parte reds BF,famantur quots
eungue B, kL, L M, 2quales ipli BC , & al:z quot~

- suatque FIN,UNO, zquales ipfi EF ; conneQanturque

~ .- #ls AL, AMyitem DN, DO. Erunttriangsla AIB, .

o

: ~A L1, A ML nqualia prep: 38 5. 1pfi ABC', sdddque
~qaaovmultiplex eft MC bafis BC, tam mwlhiplex eric

3. . trangolam AMC , crianguli ABC ¢ Similicer quam

mulutplexeft EO bafis EF. canrinuitiplex ecit trigngu-

fovo lum EDO trianguli EDF 5 quare fiM C, maioreft,

au
... A

Ntfqg;difs;m mwor,quam-EOQ  erigm triangulum
C maius; aut 2quale, aot minus erit, geam DEO:

- igitur exdef. 6. 5. 0t BC, ad EF, itd triangatim ABC
-l ad:mnﬁanE F, &parallelogrammam G C ad

gulo-

- s

Mmﬂggn:me:dqﬂa fudsum triane
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ns ’
- . gulorum eandem rationem habentiom, ac bafis B

P

f-s

ad bafin EF. Quod erat oftendendums. -
Hine facild offandatur conmerfum huins theorsmasis, vi-

delicee; triangula , doparalllogramma , qua itd fe babene

we bafos , aquales babere altitudines 5 boc o) inter safdemm

- offe parallelas def. 4. .

THEOR. z. PROPOS. 2. ',

- . §i ad'vbum latus BC, trianguli ABC, du-

catur parallcla D E : hzc proportionaliter
feeabit ipfins trianguli latera 5 hoc eft erit
AE ad EC, vt AD, 2d DB . Et & conuerfo.

Tungantur BE, CD. Erm.:t.i_gicur triabgi;la,DEB,
DEC fuper €adembafi DE , & inter eafdem paralle=

" las confhituta prop. 37. 1. inter f¢ zqualia: quare erit

triangulum ADE ad criangulum.DEBhoc eft prop.1.

AD, ad DB vt idem ADE prep. 7. 5, ad triangulum ;

DEC, hoceft prop. 1. AEAd EC.
- Detndé fit Al; ad DB, vt AE ad EC. Di¢to DE,
BC patallelas effe. Ertenin AD, ad DB, hoceft

© prop. 1. triangulum ADE ad wiangulum DEB,vt ACQ

ad EC,hoc ¢t prop. 1+ triangulum-ADE ad triangu-
Jum DEC: quare equalia erunt inter fe prop. 7. 5.

:,_, . .triangula DEB, EDC; ac propterea cum eadem fic
. bafisDE, &rﬂlelz erunt prop. 39, 1. inter f¢ reQz

. DE,BC.

uod erat oftendendum.

THEOR. 3. PROPOS. 3,
~ Siynus angulus B A C, bifariam fecetug
psr AD :bafisfegmenta BD, DG, crunt in.
tet (¢, vtlatcta BA, AC. Et c&pnuc:féq.
- . . §0=

-

- -4

/

————
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. Protrahatur C A, fallaque A E zqualis ipfi A B,
5! “jungator EB. ZEqualesanguliprep. 5.1. AEB, ABE
. -erunc fimul fumptt zquales externo BAC,& vni AEB
iv ° ° =qualis erit DAC dimidium totius BAC 5 adedque
" parallelz inter fe erunt prop. 28. 1. AD, EB; eritigituc
i £ 3. BD,ad DCprep. 3. vt EA, hoceft BAad AC.

Deindé fit BD ad DC vi BA, hoceft EAad AC.
Erunt prep. 2. paralielz EB, AD: quare triangulos
DAG, hoceft prop. 35.1. AED, hoc eff prop. 5. 1. ABE,
zqualis eric prep. 5. 1. angulo DA B . Quod crat

+ oftendendum. )

THEOR. 4 PROPOS. 4.

Zquiangulorum trifgulorum EBC, ADC
¥ })xoportionalia funt latera, quz circa zqua-

es angulos; & homologa funt latera, que
xqualibus angulis fubtenduntur.

T o=

©

A Superpofitus anﬁnlus C fit communis , & angulus
3  Dazqualis angulo B, & angulus A angulo E. Re&a
? <. ADparallelaerit prop. 18, 1. laceri EB, critque EA ad
.- ACwvtprep. 1.BD,ad DC, & componendo prep. 18. 52
a" . ECad AC vt BCad D C, & permutando prop. 16. 5.
. $3. BCadBC wtAC, ad DC. Proportionalia igitur
. funt Jatera circa angulumC, & homologa, hoc eft
tam antecedentia , quam confequentia {unt, qua
zqualibus angulis fubtenduncuc . Similicer oftende-
.tarefle BE ad EC, vt DA ad AC,& CBad BE viCD
. ad DA, fi fuperportio fiatad angulos zquales A, E,

& D, B. Quod crat oftendendam. ‘

. . .7 H3 COROLs

X

-
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COROLLARIV M,

Nine colh'gn'iuf linsamreamoguaparallele ducitwr wni

daseri in sriangule,aufirre sriangulnm s0si irigngulo fimeils
ﬁ‘.’“' “ﬁ | 9 ‘ ﬁ '

-

THEOR. 5. PROPOS. s.

Siduo triagngula ABC, DEF, habeant la-
tera proportionalia , hoc eft AB ad BC, vt
DE ad EF, & BC ad CA, vt EFad FD,& CA
ad AB, vt £D ad DE ; 2quianguila erunt, &

.. zquales habebunt cos angulos, fub quibus

" GFE foper reéas EF. Esit triangalem

Fs

homologa latera fubtenduntir.
Fiantenim angulis B, C ®quales anguli G EF,
EGF 2guian-
gulumeor. 1. prop. 33. 1. triangulo BAC, eritque AB
ad BC, hocelt DEad EF, vt prp. 4. GEad EF: quare
DE zqualis erit prop. 9. 5. ipfi GE, aceadem ratione
DF zqualisipfi EG ; & quontam EF eft communis,
eric tnangelom E D F zquiangulom prep. 8. 1. rians
gulo EGF, hoceft ABC . Quod erat oftendendum.

THEOR. 6. PROPOS. 6.

Si duo triangula ABC, DEF vnum angu-
lum B vni angulo E zqualem, & circum
zquales angulos latera proportionalia ha. .
buerint, hoceft AB ad BC, vt DE ad EFs

quiangula crunt wriangula , zqualefque ha-
' : Lo bebunt

w“
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“bebunt angulos, fiub quibus homologalatera
fabtenduntur.
e Fa&o rutfus triangulo GEF zquianguloipfi ABC,
oo crit,prg.' -ABad BE,!:Q«R Dﬁ-ad%l‘-, vt GE ad
EF;a 'egquc GE, DE zqualeserunt, cft antem EF
£ 4. sommunis, & angulus GEF aqualis ex confirue. angu- -
1o FED; igitur triangulum DEF aquiangulom eric
prep. 4. ». criangulo GEF, hoceft ABC . Qgod erac
1 aftendendom. o '

' . THEQR.7 PROPOS. 7.’
- Sidyotriangula ABC, DEF vnum angu-
~ Jum A vniangulo D zqualem , citcum au.
tem aliosangulos B, E , lateta propostiona-
lia habeant, hoc et ABad BC, vt DE ad
i . EFreliquorum vero C, F, fimul vtrumque
i aut minorem , aut non mioorem rofo;
c =quiangula erunt friangula, & zquales ha-
£ bebunt cosangulos, Circa quos proportios
b

$i enim non ; Fiat angulo E xqualis angulus ABH.

Esitcriangulum ABH zquiangalum cor. 2. prop. 32, %5

triangulo DEF, & DE ad EF, hoceft AB ad BC erity

-yt prep.4. AB ad BH; adedque BH,BC prap. 9. 5. zqua~

les erynt , angulique BHC, & C prop. 5. 3. zquales.

I Quare ex hypotefi quod vierque angulus Cyfei BHC,

{ & F,fed BHA, fit re&o minor, erunt anguli ad H mi-

i fo 4. notes duobus reétis : quod eftabfurdam . In hypocefs

- verdquod C, fed BHC fit non minor re&to erant tres

anguli tiangeli B H Cﬁuaior:sdnobusreﬁ@ anOd
B : ¢ 7 3



b} /]
- eft pariterablurdum. Igitur impoffibile-eft; guod in
tali hypotefi triangulum ABC zquiangulam non f&
triangulo DEF. Quod erat oftendendum. ,‘

THEOR. 8. PROPOS. 8.

Si intriangulo re&angulo ABC, ab angu.

lo re@o BAC in bafin BC perpendicularis

- ADdu&afit; qua ad perpendicularem tri-

angula ADB, ADC, tumtoti triangulo
ABC, tum ipfa inter fe fimilia funt,

, Angulus enim BAC zqualis eft angulo ADB;8 an-
. 8ulus Bcommunis, quare corel. 1. 32. 1. zquianguls
£+s. crunt triangula ABC, ADB. Similiter zquiangula
' erunt triangula BAC, AD C; adedque & incerfe
.equiangula erunccriangula ADB, CDA;j & per propus.
fimilia » Quod cratoftendendum. o

‘ COROLLARIV M.

Hinc manifefium fis perpendicularem AD offe mediam
proporsionalem intar dno bufis fegmensa BD, DC : nam cxm
agusangul fint srianguls 4 D B , C D 4 erit CXProp.4
Jo5 BD#ad AD, vt AD 84 DC . 113 paviter vtrumlibes.late.

rum angulumreitnm A ambientinm, medinm proporsionals
effe inverroram bafin, O illud fegmentum bafis , quod di lae
seri &diagcet ; hoc oft ¢ffe, ¢ BC ad 4C , ita AC 44 CD, ¢
%t BC a3 4B, itd 4 Bad BD. ‘ :

PROBL. . PROPOS. 9.
AdatareQtalinca AB imperatam partem
- ¥, g tertiam auferre. f
. o - Falus'

B
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, Fa&lus vicunque angulus BACin Bnea AC, fu-
mant?l: tres parces zquales AD, DE, EC; iun&’aquc
C B, eiPapalicladucatur DF. Dico A F efletertiam
partemipfius AB. Erit enimex 2 huins. AFad FB, vt

- AD ad DG, &componendoABad A F, vtACad |
AD: fed ACeftripla ipfius AD , ergo & AB eric tri~

plaipfius AF . Quod ecrat faciendum. -

PROBL. 2. PROPOS. 10. .
Datam re@am lineam infectam AB fimis
liter fecare, vt data altera tca A C fcQa

fueritin D, & E.

* - Jon&arurfas C B ¢i ducantur paraTlélz_é re&z EG,

DF, quee &inter fe parallelz erunt 5 quare erit ¢x prop.
2. AGad GB, vt AEad EC, & componendo AB ad

» GB,vt ACad EC : rurfus per conuettionen rationis

ABad AG,wiACad AE, &A G adFG prop. 3. &»
componendo, vt AE ad DE .. Igicur exzquo erit ABad

.. FG,wACad DE.. Demum per candem 2. crit AF ad

FB,vt AD ad DC, 8 componendo.AB ad AF,vi AC
ad AD. Quod erat faciendum. . ,

" Duabus datiste&is lincis AF , AD, tefs
~ tiam proportionalem adinuenire.

" . Productis AD, AF fumaturipfi AF zqualis DEin -

re&a AE, & iun&ta DF ei parallela ducarar EG .« Erit

f £ 6. FGtertiaproportionalis ; erit enim AD, hoc et AF

. ad .DE' A fd EG. Qt;éd_crgg f‘“‘-"“}’:ﬂb BL

[N

LIS




rn-ony PROPOS. 13

Tribus datis re&is lineis. A D.DE, AF \
quartam proportionalem i mucmxe. R J

¢

Pofitis fibi in dire@am duabus feddis AD,DE ¢onti- |
pentibus angulum A cum tertia AF umgatur DF, &
f. 6. produéta Aéducatnnpﬁ DEF parallela EG. Eric FG f
~ guartapro ruonalls eritenimvt AD,ad DE pnp %
il AF adFG. Qg_od erat faciendum. , ¢

\ PROKL PROPOS. 13.°
Duabuys datis te&xs lineisBD, DC, me-
diam propomonalem adjogenice.

Datis redtis difpofitis fecundum veam lmeam res
&am BDC, fuper ipfam deferibatur femicirculus
f.5. BAC, & crigatur pcrpcndxcnlans DA. Iun&ts enim
AB, AC erit angulas A prep. 31. 3. re@us: quare
. erit'sor, prap. 8. BDad DA.v AadDC Ql em

~ faciendum. . :

_THEOR ¢ PROZOS . |
&guqlulm& vaum voi habentium zquas
!em adgulum A, parallclogrammorum AB, ‘
, AC re¢iproca funt latera, quz circum @qua-

" les angulos; hac e GA ad AF crit vt DA
ad AE Ete conuerfo

" Iunms pa:auelogtammw od angalum A,A:g vt
i 2




it 3

‘ , 31
‘AGAF conflituant vnam lineam re&am, conﬂit?ent
- ettam AD, AE vnam lineam prop. 54 1 re@tam. Com-
pleatur parallelogrammum A H. Aqualia parallelo-
gramma AB, AC habebunt ad idem AH eandem ra-
. tomemprop. 7. 5. fed vi ABad AH, icactt prop. 5. GA
f7. adAF,&vwACad AH , itdeft prop. 1. DAad AE,
quarevi GAad AF, itd ericprop. 15.5. DA ad AE.
Drindéfic GAad AF, hoceft prop. 1. ABad AH, vt
DA ag AE hoc eft prop. 1. v AC ad AH: erunt paral~
- lejogramma AB, AC inter fe zqualia prop. 9. 5. Quod

crat oftendendumy

THEOR. 16, PROPOS. 15.

Zqualium & voum vai, zqualem haben-
tium angulum A triangulorum AEG, AED,
reciproca funt latera, qua circum xqualcs -
angulos. Et € conuerfo. o

. Eodemmodo , & cadem argumentatione oftende~
tur atque antecedens ; cam emim fine dimidium {uo-
’f. 7. rum parallelogrammorum s i ipfa inter fe funt zqua-
lia, & corym parallelogramma inter fe zqualia crunts
adedque ve prius. Quod erac oftendendum.

THEOR. 11. PROPOS. 16,

Si quatuor re&z linez DA, AE, GA; AF
roportionales fuctint ; quod fub extremis
A, AF comprehenditur re@angulam AG,
@quale eft ei, quod fub medijs AE, GA com-

 prehenditur se@angulo AB, Et ¢ coné;crfo-
: : . / um
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4 Cum enim parallelogramma A C, A B habeant
vnum vni angulum A zqualem vtpoté rectam ex bypd
‘& fiivi DA adAE, iti GAad AF; eruntincer fe
f-7. xqualia prop. 14, ’ ‘
8. Deindé {i fint inter fe 2qualia, re&tz DA, AE, GA,
AF proportionales erunt 3 eritc enim prop. 14. DA ad
AE, itd GAad AF. 'Quod erat oftendendum.

Sitresre@z A, B, G, fint proportionales,
quod fub extremis A, C, comprechenditur
retangulo, zquale eft ¢i; quod ddimidia B
defcribitur quadrato. Et¢ conuerfo.

Pofita alia D zquali fecundz B, erunt jam quatuor

F.9. reéta linez proportionales , nempé ve Aad B,itaD,
2oc jﬂ B adC:: quare vt fupra . Quod erat often-
cnaul. © ’ '

Idem verum ofl in vivague demonfivatione , ctiomfs pa~
vallslogramma non fint velanguin , dummodo fins squian=
guln s veluti manifefium fit ex prop. s4e

COROLLARIV M.,
© Hine colligitmy ex pofteviovi propofitionc 5 quamlibes ves
Bam lineam ¢ffe mediam proporsionalems 5 inter quafuis
Annsrellas, gua comprebendans vellangwlum aquals illins

quadrato,

PROBL..6. PROPOS. 18.

A datare&talinea A B dato re@ilineo M,
fimile , fimiliterque pofitum re@ilineum de-
feribere, - -1 A
o ’ . Diftin-
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Diftin&o reQilineo'M esr. 4. prop. 32. 10 in fuacrie
abgula, {uper AB fiat triangulom ABI zquiangulum
triangulo CDF ; faciendo angulum A 2quale angulo

FCD, & angulum B, angulo FDC cor. 1. prep. 32,4,
cem fuper Alfiat AL] zquiangulum ipfi CGF, & fu-
Ecr Bltriangulum B HI, ipi D EF aquianguluam.
rit totusangulus A; toti angulo & zqualis (com-
f.10, pafiti efiim funt ex zqualibus angulis; vt conftat ), &
: angulus B angulo D, angulus H angulo E &c: latera
yero circa zquales angwlos proportionalia {unt; eric
eninprop. 4. ALad AL,vi CGad CF, & [A2d AB, vt
! FCadCD,&exzquo LA ad AB, v GCad CD . Iid
fimiliter oftenderur effe AB ad BH, vt UDad DE, &
. -BHad HI, vt DE ad DF &¢. Quare redtilinea M,N,
fimiha funt , fimilicerque defcripea defs 50 Quod crat

faciendum. _ -

el DS
.

THEOR. 13. PROPOS. 19.
Similia triangula ABC-, DEF inter fe funt
in duplicata ratione latcrum homologotum
.v' g| BC) EF' ot i

*Adinueniatur tertia proportiopalis BG prop.11. hoe
eft fiac, ve BC ad EF .i(:r EE ad BG; jungaturque AGs
> Ratio BCad BG erit duplicata def. 10. 5. rationi BC
ad EF. Quoniam igitur e ABad BC, vi DEad EF
ox byp. & permutando AB ad DE, ve BC ad EF, fed
“11. EFad BG , angulus ver6 B zqualis angulo E def. 1o
eruns criangula DEF, ABG inter fe prop, 15: 2qualias
8c triangulum A B C ad triangulom D EF habebit
eandem rationcth prep. 7. 5. quam ad BAG, hoc cft
ﬁr. r.quam BC ad BG, fcu duplicata rationis BC ad

. EF . Quod cpat oficndendums COROL

R

~— =



PROBL. A. PROPOS. 13,

- 'rnbus datis re&is lincis AD, DE, A P
quartam proportionalem i ingenire.

Pofitis fibi in dire&am duabus re&ls AD,DE conzi-

nentibus angnlum A cum tercia AF iongatur DF, &

£ 6. produéha AE ducatyr ipfi DF parallela EG. Erit FG

"~ quarcapro :uonalxs critenimvt AD,ad DE prop. 2.
i AF ad G ngd erat faciendum. ‘

PROBL 5. PROPOS. 13.
Duabys datis re&is lineisBD, DC, me-
dxam prqpoxnonalcm adjnuenite.

Datis reis difpofitis fecundam vaam lmeam res

&am BDC, fuper ipfam defcribatur femicirenlos

£ 5. BAC &mgatuz perpendicularis DA . IunQis enim

B, 'AC exit angulas A pg .31. 3. re@us: quare

. cn: cor. prap. 8. BDad DA, vt DAad DC. Qu em
faciendum. . .

 THEOR ¢ monos,u. |

ZAquajivm,& voum voi habentium 2quas
lem argulum A, paraliclogrammorum AB,
, ACrediproca funt latera, qua circum equa-
" les an guloss hoc e GA ad AF erit Ve, A
ad AE Ete conuetfo.

Iunms pmuclogrammns ad angulom A,Aléi w

.
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AG;AF conflituant vaam lincam re&am, conflicuent
ctiam AD, AE vnam lineam prop. 14 1 re@am. Com-
pleatur parallclogrammmum A H. /Aqualia parallelo-
gramma AB, AC habebunt ad idem AH eandcm ra-
tionemprep. 7. 5. fed vi ABad AH, itacft prop. 1. GA
adAF,&vwACad AH , iddeft prop.1. DA2d AE,
quarevi GAad AF, itd ericprop. er.5. DA adAE.
Drindé it GAad AF, hoceft prap. 1. ABad AH, v
DA ad AE,hoceft prop. 1. vi ACad AH: erunt paral~
leJogramma AB, AC inter fe zqualia prep. 9. 5. Quod
ciat oftendendum. | -

THEOR. 16. PROPOS. 15.

_ Zqualium & vnum vai, zqualem haben-
tium angulum A triangulorum AEG, AFD,
reciproca funt latera, quz circum xzquales
angulos. Et & conuerfo. :

Eodem modo , & eadem argumentatione oftende-
tur atque angecedens ; cum emm fint dimidium fuo-
rum parallelogrammotum ; fiipfa inter fe funt zqua-~
lia, & corym parallelogramma wncer fe zqualia crunts
adeoque ve prius. Quod erat oftendendum.

THEOR. 11.PROPOS. 16.

Si quatuor re&= linez DA, AE, GA, AF
ggpomogzle:;ﬁxct_int; quod fub extremis
A, AF comprchenditur reétangulam AG
zqualc eft ei, quod fub medijs AE, GA com-
prehenditur celangulo AR, Et ¢ coxa;:‘;fo.
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" Cum enim parallelogramma A C, A B habeant

vnum vni angulum A zqualem vtpoté reCtum ox byp.

‘& fivi DA adAE, iti GAad AF; eruntinter fe

f-f. xqualia prop. 14, "

8. Deind¢ fi int inter fe zqualia, reGtz DA, AE, GA,
AF proportionales erunt 5 eric enim prop. 14. DA ad
AE, iti GAad AF. Quod crat oftendendum.

THEOR. 12. PROPOS. 17. .
SitresreQe A, B, G, fint propottionales,
quod fub extremis A, C, comprehenditur
reétangulo , zquale eft ¢i; quod ddimidia B
deferibitur quadrato. Eté conucrfo.

Pofita alia D zquali fecundz B, erunt iam qoatuor
§-9. re@tz linez proporcionales , nempé vt Aad B,iti D,
“hoceft BadC: quare vt fupra . Quod erar often-
dendum. RE : C
1dem verum ofl in wirague demonfiratione, etismfi pa-
vallelogramma non fint relangula, dumimodo fint squins=
guin s velnsi manifefinm fit ox prop. 14e

COROLLARIV M.
© Hine colligitnr ex pofleviovi propofitione , quamlibes vee
Slam linsam effe medinmm proporsionalem 4 inter quafuis
- Auasrelas, gua comprehendans veBiangulum squale illins
. guadrato, ,

PROBL.6. PROPOS. 18.
A datareQalinea A B dato reQilineo M,
fimile , fimiliterque pofitum retilineum de-

Diftin-

fCribere, - .-



/
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Diftin&o re@ilineoM eor. 4. prop. 32. 10 In fuairi-‘ 1
afgula, fuper AB fiat triangulum ABI zquiangulum
triangulo CDF; faciendo angulom A zqualt angulo
FCD, & angulum B, angulo FDC ¢r. 1. prep. 324,
icem fuper Alfiac AL] zquiangulum ipfi CGF, & fu-
Eer Bltriangulum BH I, ipfi D EF aquiangulam.
rit totusangulus A, roti angulo © 2quahs (com-
Jo10. pofiti cfiim fune ex zqualibus angulis; vt conflac ), &
; angulus Bangulo D, angulus H angulo E &c: latera
i . yero circa zquales angmlos proportionalia {unr; eric
! “eninprop. 4. ALad AL,vi CG 2d CF, &IA ad AB, vt
' FCad CD, & exzquo LA ad AB, i GCad CD). Ita
fimiliter oftendecur effe AB ad BH,viCDad DE, &
. -BH ad HI, vt DE ad DF &c. Quare re&tilinea M,N,
fimiha funt, fimilicerque defcripea defs 1o Quod crgg
faciendum,. . -

THEOR. 13. PROPOS. 19. ~
‘ Similia triangula ABC-, DEF inter fe fune
in duplicata ratjone laccrum homologorum
v. g BC, EF., "

Adinueniatur tertia proportiopalis BG prap.11. hoe

eft fiac, ve BC ad EF, itd EF ad BG; iungacurque AG:

> Ratio BCad'BG erit duplicata def 10. 5. rationi BC

ad EF. Quoniam igitur et ABad BC, vt DE ad EF

ox byp. & permutando AB ad DE, ve BCad EF, fed

r: 1. EFad BG , angulus veré B'zqualis angulo E dof. 1o

erune ceiangula DEF; ABG inter fe prop, 15, 2qualia,

& triangulum A B C ad triangulom D EF habebit

candem racioncth prep. 7. 5. quam ad BAG, hoc cft

ﬁi:p. 1..quam BC ad BG; fcu duplicata rationis BC ad
. -EFy Quod cpac oftcndendum, COROL
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- 1T COROLLARLIY M. A

Rrine colligirner fi tvas ve@ia linae proportionales fusrint;v
sfiprima adortiam- its affe triangulum fuper primawm de-
Seriptum ad grinngulum fuper [ccundam fimile,fimilicerque
deferipium, : S

THEOR. 14. PROPOS. 30. i

" Similia polygona M,N, in fimilia rriangu-
~ladividontur, & numero 2qualia, & hoino-
loga totis . Et polygona duplicatam habent
cam inter fe rationcm, guam latus homolo-
gum v. g: AB ad homologum laeas CD:

Nam quia et IHad HB ve FE,ad ED, angul que
H, & E zquales &f. n erunttriznguls IHY, FED in-
-ter fe prop. 6. fimilia ; & eadem ratione crigngulum
1L Afimileerit griangulo F G €. Quoniam verd ab
zqualibus anguls  AB-H, €DE ; ablaci font zqua-
les HBI, EDF, erunt reliqui IBA, FDEC @quales, &¢
f.10. fimiliter zquales eruicanguli IAB, FC D ;5 quare
© ' aquiangula erunt cor. 5. prop. 33, t. trizngula A B,
CED, & fmilia prop. 4. : & fic de religu:s, i plura
effent tri‘ang:ja, oftendentur omsia omaibus nuticro
- gqualia.. Deindécam criangolune FE A ad wridngu-
.+ Jum FGCfit ie duplicata-ratione lateris L A v-8. ad |
latws homologum GC; & triangulumIAB, ad FCDr.
in duplicsta lateris ABadCD, hoc e LA3d GC; &
- triangulum 1HB ad tnangulum FED in duplicama la-
teris E}B ad ED , hocaft AB ad CD:y hoc eft: LA ad
GC s erune triangula vnius. polygoniproporeionalia
ad triangula-akerius ; 2dcdque. srune pop -7asse VC
N e ompia



N n
emiia criangala vnius ad omnia alterius , hoc cK vt
totum polygonum N ad polygonum M ,itd vnum tri= *
angulum v.g.1 A Bad triangalum fuum correfpon-

. dens FCD, hot eft prop. 14. in duplicata ratione lste-
_tis homolegi A B ad latus homologum C D . Quod
erat oftendendum. R _

COROLLARIVM,

. Hinc colligimy i fusvine 1vas valda propoviiondles , vt off
Prinen ad tersiam, isa offe polygendsm fuper prims, vel 1ariin
deferipsum 5 ad polygonum [uper fecunds, vel quarta fi
wile , fimilitargue doferiptum. - ‘

e A

THEOR. 15. RROPOS. 21

_ Que redtilines, wt ABC, DEF fune ciden
Hfimilia, & inter & fuat fimilia.

g.uu; ;cgim e {i_&:iiia'le‘j;em H  sront i 2quian-
11, gula,adeoque quianguld inter f¢, 8 per prop. 4.inter
fe Wﬁ- Quod g‘ra’gbﬁendendt;m. P"P .

Si quatnor reéex linez CD ,AB, BC, EF
proportionales fuerint ; ctiam ab ¢is redili-
-mexfimilia, fmiliterque deferipta M,N,0,Q,
propottionalia erunt. Et fi illa reilinca pro-
\ portionalia fucrint, ipfx ctiam & propor-

- tiondlesrumt, - T T ,

- . . %03\

.-

- e RO T S T IRETEBIFS



128 N ‘ :
Quoniam rectilineun M ad re@ilineum N -ef¥ in |
duplicata ratione prop. 19. reftz CD ad re@am A B, |/
feu BC ad EFy & re@tilineum O ad re@ilineum Q. eft
fimilicer in duplicara ratione rectx BC yad EF, exant |
, - re&iiinea M,N,0,Q proportionalia. Coh
) Deindé cum fic viMad N, itiOad Q& Mad N |
fo1e. {it in duplicata ratione prop. 1. reétz CD ad re¢tam |
& 11, AB, erit pagiter O ad Q_prep.s1. 5. in duplicata ra.
tione CDad AB; fed O ad Q eft etiam induplicata -
- .patiopz.propa9.2¢&x BC ad re@am EF ¢ igimr C©&:D
ad ABeftprap. a1, 5. v BCad EF .-Quod erac oftens

.. dendum. .
! N [T . . SRR
THEOR. 17. PROPOS. 2a3. ‘
. &£dniangula parallelogtamema, vt AB,AC |
inter fe rationem habent cam , quz exlate- |
‘ribus v'g DA, AE, & FA; AG componitur.
Ponatur EA in dire@Gum 1pfi AD, ctit AG ), in di~
retum prop. 14. 1. ipfi FA pofita ; compleaturque pa=

.. rallclogrammum EF. Ratio parallelogtammi AC ad

{. 7. parallelogrammum A B componitur ex rationibus
def.s. ACad EF,& EFad ABs;fed ACadFEeftve ™
prop. 1. DA ud AE, & EF ad ABeft vt prop. 1. FA ad
AG.: igitor ratib paralielogrammi AC ad parallelo-
grarimum AB componitar cx rationibus DA ad AE,

& FA;ad AG. Quod erat oftendendum. -

- In omni paraliclogrammo, vt ABCD,

"~ qua circa diametrum A C funt paralieclo~
gramma,HF, EG, & toti DB, &inter fe{
funt fimilia. : Lo

. . Erunt |




o= W



Erunt enim h.
nconltatprap. 25

. ABC, 1GC; qu
GC; & fimilicer
s AB, wEL ad |
mum DBparalle

- - neeflenderr pay
logammo HF;

E »HF. de

PROI

. Dato reftil;
- @ato D zqua

surt‘r u&‘m 1

Ptallelogmmpy

m"\“:'_g‘&am C

tinatar alind paral

. Deo di[O D: erie

taipfiCB, |

g o \! CG} mediy I
1. Bicuary M1

milite ue pofi
- 2qualeele 4y 1
o .EadCHm\

: qua)
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’ .. Erunt enim huec parallelogramma teti zquiangula,
Al vt conflat prop. 29. 1. & zquiangula quoque tnangula
M.+ ABC,IGC s quarc erit prop. 4. AB ad BC, vt IGad
G GC ;& fimiliter CDad DA, i CE ad El; & DA ad
Wfas. AB,vtEl ad 1G. Simile igtm- eft parallelogram-

mum DB parallelogrammo EG def. 1.: eademratio-
1. ... neoflendetar parallelogrammum DB fimile paralle
i‘ E)érammo HF; adedque &inter fe prop. 31, fimilia

[, 3

HF . Quod erat oftendendum. |
oo PRQBL-‘_?. ERQPOS. 2,5f

i . Datore&ilineo AB C, fimile ; & alteri

¢ . dato D zquale, idem conftituere. .

s S'urer re@am lineam B C conflituatur prep. ¢5. o,
it . parallelogmmmum BE, zquale re&tilineo dato ABC;
| &fuperre@am CE in angulo C'zqfx_ll le-ipfi B confti-
\'._ .thaturaliud patallélogiammum CH, “#quale re@ilie
it neodato D: erit prop.,14. 1. re&ta CG indiretum
Pt fica ipfi C B .- Tuni inueniatur prop. v3. intet retas

. ..BC,CG, media propottionalis IL, fuper quash con-
t Foo Ricaatar prop. 13, reilipeam ILM, fimile ipi ABC,
e ue_poficum .. Dico re&ilingum ILM &

o ﬂmilitc,t?r ineum 1L
ool ualeeflfe dato D; Eritenimyt BCad CG, hoceft

<" yeBEad CHprep: 1t itdre@ilineumABC cor. p. io. ad
g reQilineum ILM-, & permutando vt ABCiad BE, itd
© JLM ad CH: qpare cum re&ilineom ABG xquile fic
ax confirnc. parallelogrammo BE , erit & re&ilineum
ILM zqualepatailelogrammo CH, boc eft daco re@i-
.+ lidico D, & fimile dato ABC ex conflewe, Quod erat fas



THEOR. 19. PROPOS. 26.

, Si 4 paraliclogrammo A C, parallclo-

‘ rammum FG ablatum fit,& fimile toti AG,
%l fimiliter pofitum, communem cum co
- habens angulum C ;hoc circa eandem cum
... toto-diametrum AC confittit. :

e g

Si enim non. Secet diameter A C alterum latus

v. & EFin.punGto H; ducaegr 1] parallela ipfi

FC: Eritigitgrprop 24. CBadBA , hoceft CEad

£14..FE def. 1. vi CFad FH ; quate re@z FH, FE, zquales

-~ meeri¢erunt prop. ». 5. pars toti : quod eft abfurdum.

Iraque patallelogrammum FGcircd diamerrunt AC,
cum toto parallelogrammo AC confiftic . Quod erac .

o ooftendendemi - L L - 0

1
e

“ ... THEOR. 20. PROPOS. 27.
., Ompium parallélogramimorum fecuns
m candem reétam lineam AB applicato-

rum deficientium figuris paraliclogramniig
- fimilibus , fimiliterque pofitisipfiC F, quod
' adimidia CB defcribityr, maximum ef A DD,
 quod ad dimidid AC applicatur, fimile. e xi-
. fleos defe@uiCE. .- 00 .t

..+ Sumpto-enim primo quoliber pan&o Min diabetro
.2 : DB intra paraljelogramum: s ducantue per Mre G
LI, HQparallelzre&is D C, AB. Bsitparalielo-
grammum AM (ccxﬁdu@ redam A B applicatum
N RS A )

0.63

xR e B TP [
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dof. 8. deficiens parallelogrammo HI fimile prﬁ. 4.
parallelogrammo C F, fimilicerque pofitcum. Dico
A D maius effe parallelogrammo AM . Quoniam |
CM zquale eftprop. 43 5. 1pfi MF, addito communi
HI, erit CH, hoceft prop. 36. 1. AG zquale ipfiFl, &
addito rurfus commoni CM, eric gnomon MNO
mqualeipfi A M; atqacaded D B, hoceft A D maius
erits quam AM. : .

Sampto fecundo punéto M in diametro D B produ«

-&a extra parallelogrammum, ducanturper M reltz

Lf.t‘.

HG, ML parallclz 1pfis CD produzin N, feii A B
produ&zin H, & AB. Erit parallelogrammum AM
applicatam dof 6. fecundum re®tam lincam AB defi-
ciens parallelogrammo L G fimile {np‘. 14. ipiC F,
fimiliterque pofitum. 'Dico parallelogranimum AD,
maius effe parallelogrammo A M. &:oniam DG,
hoc eft DL prop. 43. 1. zqualeett prop 36. 1. ip EN, -
ablico IN erit LD maius,quam EM, &addito com-

> oftendendam. -

muoi A [, erit A D minus,quaniA M. Quod erat

PRORL. 8. PROPOS. 28,

Ad datam re&am lincam AB dato 1e&i-
lineo C , Zquale pardllelogrammum appli-
care , deficiens paraliclogrammeo , quod fit
fimile dato alteri parallelogrammo D.
Oportct autem ex antaced. applicandum pa-
rallclogrammum non efic maius ¢o , ‘quod
ad dimidiam applicari poteft.

Se&a bifariam AB in E.{uper EB defcribatur prop.sg
‘ PR A | patak

\
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patallelogrammum EG fimileipfi D; fimilicergque po-
fitcum, compleaturque patallelogrammum BH . Si
igitur AF eftzquale ipfiC faQum erit quod iubettyr
prep. 37,5 fi autem AF, vel EG fibi 2quale, maius eft,
quam C; fit maius re&ilineo I, ipfique conflituatuc
in angulo F parallelogrammum F N prep. 25, fimile,
fimiliterque pofitum 1pfi D, hoceft EG, cum quo

J17. circa eandem diametrum F N B prop. 26. confiftete

Ptoduétis itaque L N, M N, erit parallelogrammum
AN, ad re@am A B applicatum deficiens parallelo-
rammo F B fimile , fimilicerque pofito prep. s4. ipfi
G,hoceft D. Dico AN zquale effe dato rectilinco
C. Eftenim FN vna cum reéhilineo C zquale paralle-
-Jogrammo EG,adedque ablaco communi FN, eric re-
&ilineum C zquale gnomoni NRS , hoc eft paralle~
logrammo AN, vt patet. ‘Quod erat oftendendum.

"PROBL. 9. PROPOS. 24.

Ad datam retam lineam ON, dato re&i-
linco C, zquale parallclogtammum appli-
care, excedens parallclogrammo, quod fi-
mile fic dato alteri parallelogrammo D.

Diuifa ON bifariamin M, fuper M N p7ip. 13,

. conftruatur parallelogrammum F N, fimile ipfi D
fimiliterque poficum, conﬁituaturciue in angulo
paralleclogrammum FB zquale parallelogrammo EN

& redtilineo C, & fimilesfimilicerque pofitum prop.2 5,
ipfi D, boc eft FN cumquo, circa eandem diame-
trum F N B prep. 26. confiftet . Produdtis itaque MN
f17.inP, & EBin A , donec concurrat cum O H du&ta
. parallelaipi F E , eric paraliclogrammum A I%t ac‘inrc-,
. . a

NS
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&am O N applicatum excedens parallelo’grammogN B
fimile, fimiliterque poficum prep. 34.ipi FN, hoc eft
D. Dico AN zquale effe re&ilineo C. ﬁﬁ enim
F N vnicum rectilineo C zquale paraliclogrammo
EG ; adedque ablato communi FN, erit reGilineum

. .. Czqualegnomoni N R S, hoceft parallelogrammo

AN, vt pacet. Quod erat faciendum.
" PROBL. 10. PROPOS. 30,

Propofitam re&am lincam A B, extrema,
ac media ratione fecare.

- Diuidatur per wndecimam 3. AB, ica in C, vt re@an<

wlam fub tora A B, & fegmenco C B, mquale {it qua-
§ E,(‘:. Ernnt,tfgs retz AB,

AC, CB prip. 17. continué proportionales 3 quare eric
AB dif 3. fe@a in C extrema, ac media ratione. Quod
erat faciendum. '

THEOR. 21. PROPOS. 31

In re@angulis triangulis puta ABC, figura
quzuis BF A latere B C retum angulum A
fubrendente deferipta, zqualis eft figuris BD,

" CE, qu priori illi imiles , & fimiliter pofite

a lateribus AB, AC) re@um angulum cone
tinentibus defcribuntur. o

Demitatur perpendicularis AH; erit iam oo, prep.8,
HC ad AC, readem ACad BG, irem BH ad AABli "
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ABad BC; & CE ad BF erit, # CH ad BC, itemm BD
f19.ad BF, i BH ad B C: adedque ve prima CH cum
quinta BH{imul ad fecunda BC prop.24. 5.ita eric CE .
tertia cum fexta B D fimulad BF quartam. Quare
cum CH, BH fimul quales fint ipfi BC, erunt & CE,
BDGimul zquahiaipfi BF. Quod erat oftendendum.

THEOR. 22. PROPOS. 32.

Si dpo triangula ABC, DCE, quz duola-
tera AB, AC, Jateribus DC, DE proportio-
nalia habeant, fecundum vnum angulum
ACD compofita fucrint, itd vt homologa

-latera, AB, DC,item A C, D E inter fe fint
arallela s tum reliqua illorum angulorum
¢ JateraB C, CEin reGam lincam collocata

' seperientur.

Cum ¢nim anguli A, & D fine inter fe zquales, vt
pote xqaalesprop. 39. 1. cidemnalterno AC.), & circa
eos latera propottionalia ex byp. erit & angulus DCE

. prop. 6. zqualis angulo B,additoque communi ACB,

f20. erunt anguli ACD, DCE, hoc eft totus ACE,& ACB

. zquales tribus angulis A, B, C,trianguli ABC, qui

.- cum z&uzlcs fint duobus re&lis prep. 33. 5. €rUNC 8 ane

-+ guli ACE, ACB duobusre@is zquales. Quare BC,

. CEprop.14. 5. conftituent vnam lipeam re&tam. Quod
erac oftermdendum. ' '

. THEOR. 23. PROPOS. 33.
- Inaqualibus circulis ABC,EF Gagguli_
o . b

-

!

!
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fiue A, E ad peripherias, fiue D, H ad Ceflst'ra
candem habent rationem cum peripherijs
BCG, FG, quibus infiftunt . Infuper vero, &
fc&ores DBC, HFG. - ‘

Sumatur arcus B C vicumque multiplexarcus BL,
& anguli BDC, itd multiplex eritangulus BDL; 1tem
arcus F G veccumque multiplexF O, & anguli FHG,
itd muldplex eric angulus FH O adedque gqnando

arcus BL maior eft, aut 2qualis , aut minor arca FO, -

& angulus B D L maior , auc 2qualis, aut minor eric
angulo FHO ; quare erit exdef. 6. 5. vt arcus BCad
arcum FG, itd angulus BDC ad angulum FHG : in-
fuper & angulus BAC prep. 15. 5. ad angulum FEG,
€6 quod fint femiffes prop. 20. 3. angulorum ad centra
BDC,FHG. Idem eadem arte oftendetur de fpatijs
circa centra, hoc eft DBC ad HFG effe,vi BC ad Fd.

- Quod erat oftendendum.

COROLLARIV M.

Colligitur prime fic effs f3orem ad [s8ovem, vt off angua
lusad angulum . Viraqne enim proporsio eadam off propora
zioni arcms ad arcum. .

"Cobligitur fecundo vt off angulns in cantro ad quatmor

vedos , it offs arcum [ubtentum illi angulo ad totam cive

enwmfcrentines . Bt contrs vt funt quarsor veéli ad angu-
Sum in centro, it offe toram circumferensinm ad avcnm iblé

angule [ubtentym vt paist.
Finis Elementi fexts,

N

o
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Si 3 paraliclogrammo A C, parallclo-
grammum FG ablatum fit,& fimile toti AG,
& fimiliter pofitum, communem cum co
habens angulum C; hoccirca candem cum

- toto-diametrum AC confiftit. B
Si enim non. Secet diameter A C alterum latus
v. g £F-in:punGto H; ducatyr f11 parallela ipfi
FC. Eritigitorprop 24. CBad BA ; hoceft CF ad

f14.FE &f. 1. vt CEad FH s quage re@te FH, FE, zquales

-~ fnter {¢'erunt prop. 9. 5. pars toti : quod eft ablurdum,

O e gen g e

'. ‘mdﬁf‘c&utCE e T : :
s ,Suﬁxpt‘o-&imprim quohbctptm&o Min diatietro

. v

Iraque patallelogrammugm FGeircd diamezrund AC,
cumtoto parallelogrammo AC confiftic . Quod erat.
softendendam..- . . - 0 L e

. THEOR. 20, PROPOS. 27

Ompium  parallclogramimorum feéuns
m candem re&tam lineam AB applicato-
rum deficientium figuris parallclogrammig

» - fimilibus , fimiliterque pofitisipfiC F, quod

2 dimidia CB deferibitur, maximum eftAD,
‘quod ad dimidid AC applicatus, fimilc; cxi-

SR

«.1: DB intra paraljelogramhum: » ducantur per Mrecte

LI, HQ parallelzre@is D C, A B. Bricparalielo-

_grammum AM (cc?du@ ream A B applicatum

¢f. 6y

N
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‘ 3t
. d4f. 8. deficiens parallelogrammo H I fimile prﬁ.u.‘

parallelogrammo C F, fimiliterque pofitcum. Dico

f-15. A D maius effe parallelogrammo AM . Quoniam ,

[

CM rquale eftprop. 43 1. 1pfi MF, addito communi
HI, erit CH, hoceftprep. 36. 1. AG zquale ipfiF], &
addito rurfus communi CM, eric gnomon MNO
squaleipfi A M; atgacaded D B, hoceft A D maius
erity quain AM. : A

Sampto ficundo punéto M in diametro D B produ-
&a exera parallelogrammum, ducantur per M re@z

* HG, ML parallelz ipfis CD produ@&zin N, feii AB

produ&zin H, & AB. Erit parallelogrammum AM

fa6. applicatam def 6. fecandum re@am lineam ABdefi-

* oftendendam. - -

ciens parallelogrammo L G fimileprop. 24. ipiC F,
fimiliterque pofitum . ‘Dico parallelogrammum AD,
tmaius effe parallelogrammo A M. Quoniam D G,
hoceft DLprop. 43. 1. zqualeeft prep 36. 1. ipi EN, -
“ablaco IN erit LD maius;guam EM, & addito com-
muni A I, eric A D minus, quami AM. Quod erat

’

PRORBL. 8. PROPOS. 28.

Ad datam re@am lincam AB dato re&i-
linco C , Zquale pardliclogrammum appli-
care , deficiens paraliclogramme , quod fit
fimile dato alteri paraliclogrammo D.
Oportet autem ex antaced. applicandum pa-
rallclogrammum non cffe maius ¢o , 'quod
ad dimidiam applicari poteft.

SeQa bifariam AB in E,fuper EB defcribator prop.sg’
‘ P A | patak
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. parallelogrammum EG fimileipfi D;fimilicerque po<
 ficam, compleaturque parallelogrammum BH . Si
igicur AF eft zquale ipi C fa&tum erit quod iubettyr
prep. 37, 5 fi autem AF, vel EG fibi zquale, maius eft,
quam C ; fit maius re&tilineo I, ipfigue conftituatur
in angulo F pataliclogrammum F N prop. 35, fimile,
: fimilicerque poficum ipfi D, hoceft EG, cum qua
J-17. circa eandem diametrum FN B prop. 26. confiftet. .
Productis itaque L N, M N, erit parallelogrammuom
AN, ad re@am A B applicatum deficiens parallelo=
rammo F B fimile , fimiliterque pofico prep. 34. ipfi
G,hoceft D. Dico AN zquale effe dato retilineo
C. Eftenim FN vna cum reélineo C 2quale paralle-
-Jogrammo EG,adedqueablato communi FN, eric re-
&ilineum C zquale gnomoni NRS , hoc eft paralle-
- Jogrammo AN, vt patet. Quod erac oftendendum.

"PROBL. 9. PROPOS. 24.

Ad datam re&am lineam ON, dato re&i-
linco C, zquale parallclogrammum appli-
care, excedens paraflelogrammo, «gxod fi-
mile fic dato alteri parallelogrammo D,

Diuifa ON bifariamin M, fuper M N »prip. 13,
_ conftruatur parallelogrammum F N, fimnile ipfi D
fimiliterque pofitum, conﬁituamuiuc in angulo F
parallelogrammum FB zquale parallelogrammo EN
& redtilineo C, & fimile,fimiliterque pofitam prop.as,
ipfi D, hoc eft F N cum quo, circa candem diame.
trum F N Bprep. 26. confiftet . Prododis itague MN
£17.inP, & EBin A , donec concurratcum O H duéta
parallelaipfi F E , exic paraliclogrammum 4 I)gt acxin ree

. 3
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&am O N applicarum excedens parallelo‘g'rammogN B
fimile, {imilicerque poficum prop. 34.1pfi FN, hoc eft
D. Dico AN =zquale effe re&tilineo C. Eft enim
F N vnd cum rectilinco C zquale parallclogrammo
EG ; adedque ablato communi FN, eric reilineum
Czqualegnomoni N R S, hoceft paraliclogrammo

~ AN, vt patet. Quod erat faciendum.

PROBL. 10. PROPOS. 3.

Propofitam reGam lincam A B, extrema,
ac media ratione fecare.

- Diuidatur per wndecimam 2. AB, ica in C, vt re@ane

gulumfub tora A B, & fegmento C B, zquale {it qua-
" fC. Erunt’tres reQe XB-

AC, CB prip. 17. continué proportionales 3 quare erit
AB 4f 3. fe@ta in C extrema, ac media ratione. Quod
erat faciendum.

THEOR. a1r. PROPOS. 313

In reCtangulis triangnlis puta ABC, figura
quzuis BF a latere B C reCtum angulum A
fubrendente deferipra, zqualis eft figuris BD,

- CE, quz priori illi fimiles , & fimiliter pofite

a lateribus AB, AC, re&um angulum cone
tinentibus defcribuntur. o

‘Démitatur perpmdiénlaris'AH; exit iam cor. o8,
HC ad AC, ieadem ACad BC, isem BHad Afé v
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ABad BC; & CE ad BF erit, vt CH ad BC, item BD

S.19.ad BF, i BH ad B C: adedque vt prima CH cum

quinta BH{imul ad fecunda BC prop.24. 5. ita erit CE

tereia cum fexta B D imulad BF quartam. Quare
cum CH, BH fimul zquales fint ipfi BC, erant & CE,
BDfimul 2qualiaipfi BF. Quod erat oftendendum.

THEOR. 22. PROPOS. 32.

Si dpo triangula ABC, DCE, quz duo la-
tera AB, AC, lateribus DC, DE proportio-
nalia habeant, fecundum vnum angulum
ACD compofita fucrint, ita vt homologa

- latera, AB, DC,item A C, D E inter fc fint

. erunt anguli AC

arallela; tum reliqua illorum angulorum
ateraB C, CE in re&tam lincam collocata
geperientut.

Cum ¢nim anguli A, & D fint inter fe zquales, vt-
poté zqaalesprop. 9. 1. cidemalterno AC ), & circa
eos latera proportionalia ex byp. erit & angulus DCE
prop. 6. zqualis angulo B,addisoque communi ACB,

\ ng DCE, hocefttotus ACE,& ACB
zquales tribus angulis A, B, C,trianguli A BC, qui
cum zqualcs fint duobus re&lis prep. 32. 5. €runt & ana
guli ACE, ACB duobusrecis zquales. Quare BC,
CE prf{. 14. 1. conftituent vnam lipeam reCtam. Quod

" eratoftendendum.

© Inzqualibus circulis A B C, EF Ganguli_

.THEOR. 23. PROPOS, 23. .

fiue

|
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L . 1
fiue A, E ad peripherias, fine D, H ad ceﬁra
eandem habent rationem cum peripherijs
BC, FG; quibus infitunt . Infuper vero, &
fe&ores DBC, HEG. ‘

Sumatur arcus B C vecumque multiplexarcus BL,
& anguli BDC, itdmultiplex ericangulus BDL; item
arcus F G vccumque muleiplexF O, & anguli FHG,
itd muldplex erit angulus FH O adedque gnando

arcus BL maior eft, aut 2qualis, aut minor arca FO, -

& angulus B D L maior , aut zqualis, aut minor eric

. angulo FHO ; quare erit ex def. 6. 5. vt arcus BC ad

arcum FG, itd angulus BDC ad angulum FHG : in-
fuper & angulus BAC prep. 15. 5. ad angulum FEG,
ed quod fint femiffes prop. 20. 3. angulorum ad centra
BDC,FHG. Idem eadem arte oftenderur de fpatijs
circa centra, hoceft DBC ad HEG effe,vs BC ad Fd.

. Quod erat oftendendum.

COROLLARIV M.

Colligitur primo fic effs feclovem ad [s3ovem, vt off angua
dus ad angulum . Virague enim propersio sadesm off propore
zions arcns ad arcum. .

"Cobligitnr fscundo ve ofl anguins in centro ad quarnor
vedos , itd affe arcum [ubtenwtum illi angulo ad totam cire
eumfcrentiam . Bt contra vt funt quatsor velli ad angue

dnm in centro, itd offe totam civeumforenjiam ad avnm ills

anguls [ubiensim s pates,
Finis Elementi [exts,

~

o
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