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) tarios: quoris i omnibusiam dtﬂmﬂza exem-
‘u B plarzbm, cum alia effent recudenda s volus
AN eriam dareo pemm wtlocupletiores multos
3 S atq, vberiores ederentur.quod Dei beneficia
ﬁtmﬁt .S'tc enim f m'/méet,quod tenonfugit, DuxSeranif. quem-
admodum nibil el firnul inuentums€s perfectum.ficnemo eSbquia
principioin qualzbetrefmémda, aut exponenda pofSit omnsa per-
sidere: multa apparent iteris mf “pius cogitantiqus actem quam-
héetacutam antéfugicbant.Recte hoc quog, Enrspides, vt plerague
omnia, [apientioresfolent effe pofleriores cogitationes. cum quo con-
zt,tf cobarervulgatum illnd prouerémm,quod Publio tribus-
tur, Difcipulns 5t priovss pofterior dies. ltag, cum prioré edstionem
[smerern pofteainmanus,multa tﬂ'éammdduem,qw /i adderétur,
non panca éx edrchimedss, Apollony, Ptolemaes, als ommg, inwen=
t1s vidtbantur melins explicaripoffe: fividelicet e pronunciatis, ac
theorematis Euclideis alia quog, necterentur. Q/od ipftam etfs tunc
‘etiaprafliti, multo tanien nunc feci copiofins : mmyam:m 1 Crlscet,
quevel vtiliavel neceffariafore cenfii ad aliorit s vt dixss awclori
cognitionem. Addids inter caterasvt fpecimé dem aliquodreri, i
hocvolumine accefféviss,demonfirationem Geonittricam, umg, A=
pertifsimam axiomatis vndecims;quod propwuturaé Euclide:cum
ea, qui allatam [Cimms 4 Proclo, mutila ¢ffe atqsmperfettavideas

tur. Dg fmptzonem ssem ominiwtm figurarun que rellilineesquac
n( 2



EPISTOLA DEDICATORIA.

im Lt erum €9 anguborum appellansur,ini ciroulo ' Rationem [mg..
teren ¢9 5rmem,mcobfcumm arenls qma’mndz rem,fvtf zx,mm,)
cvetersbus, twm & recentionibus fic expetitam, wtmultorum in ea cé
natus magis apparuerit,quam effectus Eifecs anutem hoc(nififallor)
itaaccurate, acfi;btz lster, vt tam perfecte approbetur quadratum.
 wqualecirculo,quam txquifiterectilines ﬁgm‘a guelsbetad guadra
tum .cqualmb Enclide dzrzgttur immo (vtloguar 4ltqmd anda-
cins)aliquanto porfecting : chm ad quadmrzdum circulum pancio-
 ribuslincarum dullibns i opms, quam adfiguram rethilincampls
rimorum amgulamm,fum,eﬁ ratione guadrandam,vt apertt doce-
biturlib. 6. Ad 9 deniq, lib.adicci numerorum fractornm demon-
ationes slanjﬁma,alm% nonnulla, quenuncquidé nonnumero,
@ eamihivoload tpﬁmerloca, quibms cxplicabistur,plena satg, in-
tegrarefernari.Laborem; gitur buncmeit,qualifiung, off,ciz iterum
effern daturns invul gm,nemmz  arbitratus ﬁtm recYing, 4 tibi, Dux
S ermtﬁ dedicari poffe. Primum qmdcmag; cum fuperioréillam eds-
tiopen [ub Eum ANVELIS PrILiBERTI clanfl. Ducis patris
tus nomineapparere voluerim: ffulte fecs(fem, fipofteriors lyanmly,
g 7 11b5; quis s es €9 ditionss €9 humanstatis €9 pietatis heres, em%
smago corporis,atg, animi cifécraffem. Demdefwro,gy inhocfeque
bar Archimedis exemplum qui nemini operafuaindicabat inferi
hnda,mf Kei, qus sntelligens wlium revwm, ac peritus s fussffe Q\oa)
cum stafit,quidns hoc tibs potifGimum deberetur donits (fi tamen dor
nwm dicendis etsdsquod qui ddt,wdeturaccepg[ )queloan. Bzzpt:
Jfia Benedsélns [Gentiff.reris # Mathematicarum ita teftatur excellere
 snhisartibus,sllaprecipuéinparte, queprincipes viros,atg, excellen
tesImperatores deces, vt eaqua pertinet ad mﬁmmdo: exercitus; op
ptdag, mummda,pa'tezgfumplere pofsis. Nequevero hec pq/irem4
fuit canfasetfipofiremoinloco ponitur:vstibs 4lqw%¢quomm inma
nus hac(Cripia perenerint; hacfaltem rationcoftenderéitatibi obls
gatam effe Socictatom_s noftram suerfam, viuretsb omniamea
opera, ¢ laboresvindicarepofiis. e Acoipe_ tu hac, quodtibi offer-
tur, Prmcep:mzm‘? ifime: quod etfi pamm alicus fwdeatur,dtque

elee, non duhto smmen futurum , quin Vbi swam iftam attigorit
v dexséram




dexteram fortitudine ﬁdeg; prefianton, plurimumfi tdcceptimma
vel magnitudinis,vel gratie. Vale. Cal.Sept. M. D. Lxxxr\x

QV 4E ?RAECITVE ?RIORIBVS COMMEN- ‘
tarys pofferiore bac editione addita fint. |

, L
DeMONSTRATIO Geometrica Axiomatis v1. Euclidis, (57 im duas reclas lincas
alvera recia incidens, internos ad eafdemy, parses angulos duobus reitis mingres faciar, due
ille recle lines in infinisum producte fibi mutwo inc lint ad cas partes, vbi funt anguli duo-
bus rectis minores.] multd cuidétior, qudm ea,qui Proclus affert. ad propo 8. lxb L
IL
Divisio linex re&= in quotuis 2quales partes, per folas priores 40 propoc
lib 1.abfque ope proportionum 6.lib. ad propof. 4Q-lib.1.
I1L -
Qv o pa&to conftruenda fint triangula Amblygonia, & Oxygonlia, vt in nume-.
ris apparcre poflint,quaab Euclide demdftrata funt propof 1z.& 13.]ib.2.ad propof.

12.& 13.1ib.2.
ITIL

REsPoNS10 ad Apologiam lac.Peletarij,de angulo cétadtus. ad prop 16. hb 3.

V.

CONSIDERATIO pulcherrimade figuris 2quilateris, atquc zqulangulxs in-
tra circulum,& cxtra circulum defcriptis:Num fcilicet,omnis zquilatera fit zquis
angula ctiam,& omnis zquiangula fir quoque zquxlatcra adfinem lib.4. '

VL

TRACTATIO copxoﬁmma de proportionibus,& tribus pracipuis ptopomo-

nahtanbus,Anthmcuca,Gcomctnca.atquc Harmonica, ad dcﬁn +.hb 5 ‘
VIL

PvLcHR A contemplatio,cur Euclidesin defin.c. & 8.lib.s. quatuor magnitu.

dines proportionales , & non propornonalcs per carum zqucmulnplxcxa definies

rit. ad defin.8.lib.s. : o o
| VIIL b

DEesSCRIPTIO inflexz ¢uiufdam linez facillima, per quam & incirculo ﬁgurz
quotlibet Jateri zqualium defcribitur: irculus quadratur: angulusre&ilineus in
quotuis partes zquales diftribuitur: Cuilibet arcui circuli re&a zqualis exhibetur,
& contra: Et denique alia fcituiucundiffima perficiuntur.ad finemlib.s. - .

I X. ’

Qv 0 padtopleraque theoremata libri 7. dcmonﬁrcntur quoque de numeris

fra&is, fiuc ipfisadhzreant numeri integri, fiue non.ad propofitiones lib.7. ‘
X.

- MINVTIAR VM fiuc numerorum fra&orum dcmonﬁxatxoncs clariffima. ad

ﬁncm lib.o. | : SR
XL. -

DE proportionii compoﬁnonc, quovideclicet modo Addmo,Subtra&io, Mul-

ti plxcauo,ac Diuifio fieri debeat: aduerfus quofdam Recentiores. ad finem lib.g.
XIL"

. DESCRIPTIO quinque corporum Regutarium in data fphzra ex Pappo Alc-

zandrino,& qmdcm facilior, quim ¢a,qui nobis tradidit Euclides.ad finem, hb.xd. '
X1iL

CoMPARATIO Soliditatum & fuperficierum conncxamm,comndem qmn—

que corporum Regularium-inter fe. ad finem libuaé. :

Ceteraque paﬁm bifee Commmmy: adiella funs nipm:,dnligm u&waﬂﬂo ')fxzm '"'46", o
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PRAEFATIoO.

1 @y1s forrt miratur; curpoft tor praeclari(simosin Euclidis Elemerts
A ca Geomerrica Commentirios ab egtegiis, 8 in pritnis Mathematica-

rum rerdm peritis Scriptoribus editos,nouas adhucipfi commentacio-
nes confcripferimussis facile fibi perfuadebit,non temereid i nobis ef-
W (c fadum ;& conlilij noftri rationem cognouerit. Cim enimlongadiu-
, AR cirnadueeéxpericutianobis eflcc perfpe@um, atq; exploratum,eam effe
= EAEB viilicatem,atque aded necelsitatem horii elementorum,ve fruftra quil:
quamfe (peret fin¢ipforum prafidio,acutiivimias,fubdilitsimasque Archimedis,Apollo-
nij, Theodolij, Merelai, Prolemei, ceterorumdueilluftriumn Mathematicoram demon-
ftrationes poffe peréipére; vehemertter dolebamus, tam infignem & illuflrem au@orem
3 plerifque omnino negligi, 3 perpaucis verd pro dignicate tra@tari, ita vevix hoc noftro
feculoreperiantur,quite ulam operam,ac ftudium in perdifcendis his eleméris ponang;
ob eam porifsimum,vt arbitrot,caufam,quod difficulrate rerum,quas tratant,atq; obfeu
titate deterreancur, nullumd; habeanrc hacin re ducem, quem fibi citra erroris periculam
fequendum proponant. Extant quidem Commentarij Campani,ac Theonisin fingulos
Euclidislibros {ankeruditi,qui fatis efle pofsint cuinis ad facilé confequendasn hor ele~
mentorum do&rindnt:Sedaltet fecuctts in omnibus eft craditioné Arabum,qui magna ex
parte Euclidis ordiné,ac methodum peruerterunt,verbad; propofitionum eiufdem focis,
non palicis immurtirunt, ve verus 'gc_r'manixs?; au&oris fenfus perdifficile pofsicincelligi;
id quod maximé in so.lib.petipicitur : Altes (Theoneintelligo) pencinntumeris mendis,
vittisd;incurialibrarioritica elt déprauacus,& prdprer notas Gracas, qua in eivs demion
firarionibiis adhibentiir,obfcuras illas ac male expreflas aded impeditus,ve magmam dif-
ficulrate inexeicitatisingeniis,perplexitaremd; gignat. Qué fir, veEuclidé finc maxime
labore ac ftudio nemo percipiar. Iam fi alij ad noftta vique memoriam maius aliquod fiu.
dium operamd;in hoc munus interpretandi Euclidis elemenita contuleriic;hi vel fex prio
xes tantim libros expofusrunt: vel fi qui in vhiverfum Euclidem Comsentarios edide-
runc,hiperlzpe,relictis antiquorum demonftracionibus certifsimis, propriasalias,ac no
uas confinxerunt,qu plerunq; n6 tam firma fune, neq;rem ipfam fimpliciter & abfolucd
conficiunt; praefertim quddmodd ¢ propofitionibus voces guafdam  perperz deuahunt,
modd alias in¢pre appanunt, modd denig; nonnullas remere immutic, vemericd devero
propriod;Euclidis fenfu dubitare quis pofsit.Qua ramé in re Federicam Commandinum
Vrbinatem, Geometram non vulgaré excipio, qui nuper Euclidem Lacine redditi in pri-
ftinum nirore reftiguit,Paucis locis exceptis,in quibus nd parii avéro aberrauit, vefuo lo-
co monebimus.Quz cumita ﬁnt,res}; acfcientia tam preclara digna fir,qua ope,ftudia,
induﬁ:ia-f iis adiunetur, qui aliquid ad hocmomeni afferre poflunt,poft diuturni tem-
porigin rebus mathemaricrs operd collocatd; faciendum puranimus,ve lucubrationes no
K:as ac vigilias ftudiofis harum rerd nonnihil{nifi fallimur){ubfidij alfacuras in publicum
ederemus.Nunc quo modo,via, acratione res tora a nobis pertra&terur, quidg; in hacin.
térp'r'e'uitio ne praeftita fic, paticis accipe. Demonﬂrpuonc!glndxu,maxi.l'né Theanis,quas
quidertipfins cfle Euclidisytion leuibus argumentis addudti cum plerifq; affeucramus, 8¢
Prochis eciam teftacur,breuiores, ju'an tum per rei difh c‘ultacéhcnir, vel certe planiores,
quandéillud no poraimus, diluci iou'q;{e‘ddcrc conacf fumus. Non enimillasiudé,ac
totiddrm verbis;quot erant fripr, propotuimus. Etenim eaeftincerdum illarum breui.
tas, veillud dccidat, quod ab elegantifsim6 Poéca dium efk: Brewis effe labore ; obfiursus fio,
Interdumi briam cim breuius, atque fuccinétius efferri polsint, magna, ob longiorem,
quim fatis eft, fermonem , affercur mioleftia legenti . Quare verumque vitanees, cas, ve-
Iut wepapparmis, atque ad eum feré modum tradidimus ,quem,-ctim publict Euclidem in.
serprecaremiur, obferuauimus; hac etiam re auditorum defiderio, & voluntati, quana
e ‘um
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tum eftin nobis, fatisfacere cupientes. Ita enim, hoftra fententia, Euclides facillus i fhia
diofis,iis preefercim,qui ceu tyrones,hac Macthemarica ftudia nunc primim aufpicantur,
ac maiore volupeate, viilitateque cognofcerut. Prater hec adiunximus mulcis inVocis
variaproblemara, a¢ theoremarafcitu noninincunda, neque i fcopo Geometrie aliena;
quee partim ex Proclo, Campano, aliisque au&oribus decerpfimus, partim proprio (vea-
iuntharte, afsiduisqueé medictationibus ipfi confecimus. Darainfuperin hoc diligens .
opera, vt definitiones Euclidis, prefertim obfcuriores, & quaaliquid vife func habere
difficuleacis, (in quas plurimi,tanquam in fcopulos quofdamincidences, A reto curfu de-
flexerunt, & in errores varios atque ablurdos, prorfusdue ab infticuro difciplina abhot-
rentes dilapfi funt.) dilucidé atque perfpicu, quoad eius fieri pocuit, explicarentur; id,
quod harum artium ftudiofi facﬂé iudicabunt. Poftremd quindecim libris Euclidis fexa
tumdecimum ad comparationes quinque corporum regularium pertinenté, quem 3 Fran
cifco Flufface Candalﬁ accepimus, vt Elemenca hzec Geometrica euaderent perfectios
ra, adiecimus.

i, P a i

BENIGNO LECTORL

D Vo N1 M fuperiorem editionem Elementornm Fuclidis non ingratam fuilfe
YCTMNYS Mathematicarwm difeiplinarum findiofis inselleximmns,exhibemus tibi benigne
NS~ % Lectar,alteram edissomem priore illa multo locuplesiorem:in quafCilicet yaria
SHRAN 25m problemasa,tum theoremasa, que rebus Mathematicis magnum adiumen
tum allatura, longo vfu, atg, experientia covaﬁ:obaimm, & que in priove editione defunt,
adiecimus,plurimag, loca fubobfiura clariorsoms notis illuffy ausmws. Addidimus praterea no
sam demonfirationé vndecimi axiomatss Enclidis,(quod in hifce Commentarys efl tertium
decimum )quo valt, Si in duas reclas lineas alterarecla incidés,internos ad eafdemq, partes
angwlos dwobus reciss minores faciat, dunsillas reclas lineas in infinisk pduilas,oituras tan
dems ad eas parses, vbi fumt anguli duobus reclisminores: addimsns inguam,nonam demon-
Sfrasiomem a nobis nuper inuentam, guam non inincundam fludiofo Lectori futuram [pera-
tous,quid eo principio tora doitrina de liness parallelis,que smmenfa propemodum estatque
infimssa,nisarnr. Quanqud enim idem illud principinm Arabes qnaz, olim demonflraffe iam

 pridem acceperam: quia tamen eorum demonfirasionem dix ac diligenter guafitam videre

msihi won licuit, (nondum enim cx Arabica in Latinam linguam connerfa eit) coaitus funs
hanc meo, vt ainnt,Marse_ excogitare, vt nullus in eo principio tam nece(fario iam dubita-
tioni locus effet. Neq, enim Procli §emmjimn'o, guam adpropof28.lsb. 1. Euclides de re eadem
affert,omns ex parse abfoluta, ac Geometrica cenferi poteit's cuius yei casfa eodems loco 4 ne-
bis explicata efd. Deinde cx Pappo Alexandyinoinfcriptiones omnium figurari regularism
incirculo,beneficio linex certaquadam rasione inflexe,perfecimus : quod antd a Mathema-
ticis defiderabatur. Ex qua eadé linea via quedam & ratio ad circulum quadrandum (res
s08 feculis 4 docliffimis viris exagitata)conficitur:quod fus loco docebitur. In definitionibus
porro quints librs aperst oflendimsus,cur Exclides magnitudines proportionales & impropor-
tionales per equemsliiplicium habitudinem deferibere coaitus fit. Poflyemi ( vt alia omit-
tam Jomnes operasiomes fractionum vnlgavium , que in Arithmeticapractica declarari fo.
lent , Geometrict demonflyanimne . Hecfferd pracipua funt,que hacpofieriore editione_ ad
Commentarios noflros in Exclidem acce(ferant. Catera vel theoremata; vel problemata,
wibus editio hec pofferior priorem [uperat , que fand plurima funt, G- Euclidsis propofitioni.
zta s [arfim infertainser legendum facilé comperies, fs viramaque edisionem cum altera con:
Serens atzentius paulo confiderabis. Nunc qusa hac Enclidis elementa oflisim arque aditums
ad omnes alias difciplinas Mathematicas referant , acparefaciunt, opera pretium fore dusi.
mss,antequanm ad ipfa inserpresanda Aaggrediamur,pancis commemorare,undenam Mathe
Matice difcspline boc momen accepering: qua fit earum dikifio : 4 quibus primim orte . &

per quos Aeinde fingula fuerint exculta : quanta fit illarum preflantia
- ssg vsthitas; O fi gua funt alia res nofire .

 gpportuna.
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PROLEGOMENA .-

MATHEMATICAE DISCIPLINAE -
' CVR SIC DICTAE

SINT. _ _
Is c1PLINAE Mathematice,que quidem circa quantitatem verfantur omnes, nomen acs
ceperunt & diitione Greca pidaua, fiue ubkdnein,que fignificat difciplinam, feu do&rinam. Cur ans
tem be artes de quantitate agentes nomen difcipline , Vel dofrine inter reliquas omnes fole fint
| adepre, duas potifiimim casufus apud probatos feriptores inuenio. Pythagorei enim , atque Plato:
nici exiftimantes, animas rationales certo quodam ac deserminato namero contineri,easque de cors
pere incorpsus migrare, quod tamen C briftiana fides falfum effe per[picné docet) tefbantur,eas nomen dofkrinee, fis
ue difcipline obtimere, quod maximé ex ipfis nancifcamur recordationem , reminifeentiamque illins [cientic, qus
anmanofbia, (vt corum St error ) antequam corpss informaret, evat predita. Qnod quidem  facili, ac familiari
gquodam exemplo comprobare wititur Plats in Dialogo, qui Menon infcribitur , Yhi Socratems intyoducis pufionems
guendam interrogantem Geometrica qnedam de guadrati dimenfione, ad qua licetin principio re[poderit, vt puer,
gradatim tamen afcendens,'es deduttns efd, i re/Zondm’t id, quod tandem dicturss fuiffet, fo diutifSimé perdidicif
Jet Geometriam. Alys antem places, ides has 4rtc:/:r¢ ceters nomen ﬁimtic,(y" oilrine fibivendicare, quéd [os
L modum rationemgue [cientie retineant. Procedunt enim femper ex precognitis quibu[dam principyjs ad conclus
fiones demonfhrandas, quod proprinm estmanus, atque officium doffrine , fiue difcipline, vt ¢ ./{ry;ioteles 1.Pos
Periorim sefbatur ; nequeYnguam aliguid new probatum affumant Mathematici, fed quandocunque aliquid dos
cere yolunt, fi quid ad eam rem pertinet eorum,que anté dvcuerunt, id fumunt pro conceffo,¢r probato : sllud veré
modo explicant, de quo anté nibil fcriptum eft. Quod quidem alias artes, difciplindsvenon fomper obferuare vides
mus, c:dr: plerungue in confirmationem eorxm , quee oftendere volunt , es, quee nondsm funt explicata,demonftras
tdveadducant. \ »

DISCIPLINARVM MATHEMATICARVM -

© DIVISlO,. '

SROKIA Yr 1 A 6 0 R E 1, quosdeinde fecuti funt emnes propemodum Mathematici, atque Philofophinon
€ 08 panci, Mathematicas difciplinas Vniner[as in qratuor partes diftribuerant, Avithmeticam, Muficam,

Geometriam, atg Aftronomiam. Cim enim oranis quantitas , civea quam ver[antur, fit vel difcreta,
o e ub qua omnes numcri, vel continua, [xb qua omnesmagnitudines com rebenduntur , ¢ Vtraque tam
Jecundum fe, quim comparatione alterins pofiit confrderaris Vifum fure illus conjrfnunmm quatuor predicias fes
sultates inflituere, quae eramqne quantitatem, pro dupliciconfideratione d:ligmter contemplarentur Itague Aa
rithmetica agit de quantitate difereta fecundim Je, mquirendo & accurate explicando omnes numierorum propries
Bates,ac pafiiones. Mufica trattat eandom quantitatem difcretam, fiue numersm comparatum cum alio, quatenns
simirum fonorsm concentus refbicit, atque barmoniam. Geometria demagnitudine, fiue quantitate continua, fe=
cundiom fe quog, vt immobilis ex ftit,diffutat. Atronomia denique tandem magnitudinem,vs eft mobilis, confis
derat; qualia funt celeftia corpora, prout continuo motu cientur. Ad bas autem quatuor [cientins Mathematie
eas, quarsom Arithmetice, ¢ Geometria purse, Mufica Vers atque Aftronomia mixte dicuntur , omnes dlie guos
wismodo de quantitate agentes,qualss eit per(peétina, Geographbis, ¢ cateree buiufmodr, el facilé, Yt ad capite, &
gwibus dependent,reduci poffunt. .
AL 1 A matione a Gemmo antiquo Geometra, ¢o° ab alyjs, V¢ auétor et Proclus in Commentaris, quos in pris
mum Euclidis ibrum edidie, Mathematice difepline disiduntur. Quam quidem dinifsonem, quoniam eleganter;
sopiofeque docet, ad quanam [cfe cxtemdant Mathematice d:fcipline, formé ad Yerbum ex Proclo inxta imterpres
sationem Francifci Barocy Patricy Veneti excerptam bic fubsjcere flatxi. Volunt itaque pradiéti auctores, [cicntisa
rum Mathematicerum guafdam m intelle&ibilibus duntaxat ab omnimateria feparatis,quafdam ~veri in fenfilie
bus,ita vt atcingant maseriam fenfsbus obnoxiam,Verfari. Prioris generss [Patusnt duas longé primas,precipuifs
que [cientias, Arithmeticam ¢ Geometriam : In pofteriorivers genere confPituunt [ex, A) rologiam,?er/[ cEtis
#am, Geodafiam,Canonicam, fiue Muficam, Supputatricem, atque Mechanicam. Aftrologiam dicumt effe cam fee
exltatem, que de mundanis edifferit motibus,de corporum celeftism magnitudinibus, figures ¢ illaminationibnsy,
& terrague diftantys, acde alyjs buiufmodi vebus. Fuin rurfum tres conflitusmtur partcss Gnomonica, quee s hog
Tarim dimenfione, pofitsu fﬂommm exercetur : Meteorofcopica , quee elesationum differentias, fiderumiue repes
rit diftantias, nec non multa alia ¢ Yaria Afbrologica perdocet theoremata: ¢ Dioptrica,quse planctarum, cates
zarumque flellarum diftantias buinfcemod: Diopericss d:gnofert inftrumentis. Perfpectiuam aiunt 4 Geometria gis
gni.atque vti radys 'Yijonjs‘, tanquam liness, ¢ angulis, qui ex h:[ee conflituuntur oculorsm radsjs. Dinidtur ars
tem in eam,quse proprio nomine dicitur Terj}»e&tua,’qu_quidrm reddit caufam earnm apparentiarum, que aliter;
guam fint, e[e nobis offerre folent,ob corwm,que fub Vifum cadunt,alios fitus ¢* diftansian, Ve parallelarum coins
cidentie, ‘vel quadratorum,tanquam circulornm,afpettionis: Et inniner[am [beculariam , qne circa Varias, mal
tiplicesque er[atur rﬁefm&ion es:Nec non in eam,que Sciographicé, bo et Ymbrarum defignatrix appellatur,que
oﬁmdit, qua ratione fieri pofiit, Vs ea, quee in imaginibus apparent,baud inconcinna,vel deformia ob defignaterum
d:‘jlanttu,cltitudmesé Videantur. Geodfram appellant eam [cientiam, qua ves quantas metitur, Yt materialium
yerum acersos, tanguam conos ¢’ puteos , tanguam cylindros. Quod quidem non affeqnitur intelleétilibws yetss bix
neis vt Geometrie, fed [enfilibus tantim , interdwm quidem certioribas quodam paéto, “wevudgs Solaribus; inter.
dum vers craflioribus, vt (partis ¢ perpendicalo. Diniditnr beee, vt Geemetria,in cam parte,queplana,co in cam,
gue [olids dimetitur. Canonicem, frue Mouficam,yocant cam [crentiam, que apparentes”concentusm confiderat ras
tiones, [enfusque vhique veitnr adminiculo; ¢ qua(vt Plato mquit) talis exifbit,’ye menti aures ipfas prepofusffe
Videatwr. Suppsitatrix eadem apud ipfos eit, que spudnos Arithmeticapraétics. Hec enim uvumeros confiderat,
»n
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won Ve intelleflilibus, fed Yt fumt in fenfilibus ipfis. Mechanica denique,quarin copnitiont rersin fenfiliom,mates
vieque coninnttarnm confiftit,apud ipfos multiplex eft. Quedam enim est infbrumentorum eff: &rix, qua igywes
womeend VocAtur, eoram,mquam,qu.e gerendis ]lqﬂ‘ bellis idonea, qualia fané Archimedes etiam fertur conﬂmxaij,
Syracufas terramarid obfsdentibus refsfdentis. Quadam mirabiium prorfus rerum effeétrix,que devuazemomyins,
dicituns quippe quee alia quidem [pirissbus maxomo cum artificio conftruit, quemadmodum etiam Ctefibrus,atg, He
rom operantur,alis sutem ponderibus , guorum motus quidem inequilibrisom, flatus veri elgml:brmm ¢ffe canfans
cenfendum eSt, ve Timansetiam deserminanit s alis Veri neruss, [partisg, animatas conuolutiones, acmotus mis
dantibus : Quedam est aquilibrantium omnino,(o’ corum,quée centroponderantia Vocantur,cognitio: %A’d‘m de=
nigue [pherarsm effeltrix.que symponnia appellatur, ad celeflium circumuolutionum imitationem, qualem Ars
chimsedes etiom  fabricatus est: Atg v yno “Verbe dicam,omnis,que materiam moucndi Vim babet. He igitur [unt
- difciplime Mathematice apud antiguos. Militarem autem artem, eam inquam,que ad inftruend.s,coordinandasgy
Jertiset acies, quam Greeci raxlew Vocans, yam d:qlum ex Mathematices partibus dicendam rjfe non cenfent,
Yt guidam aly Volulre, [ed yti eam yolunt modo quidem arte [upputandi, vt in enumerandis legiondbus; modu ve:
¥ Geodefis, vt in dinidendis,dimetiendisg, caftrametationi [patys in campo. Quemadmodum neg, Hiftoricam,neq
wsedendi artem Mathematices parsem Vilam effe dicunt,lices [epenumeri tum Hiftorici, tit etiam Mcdici Matbes
Waticis Yeantur theorematibus; Rerum quidem geflarsm [criptores, vel climatum fitus referendo, el yrbium ms
guitadines, ¢ diametros, vel ambitns , circuitysve colligends : Medici Veri quamplurimas resinarte fua buinfiez
modi Vs dilucidando. Nem tilitatem, que in Medicinam ab Aftrologia peruenit , ipfe etiam Hippicrates offenz
dit,ac feré omnes, quicungue aliquid de opportunis temperibus,locisg dixére. Eadem [ané ratione ille etiam, quia-
* cichus infbruendss speramaccommodat, Mathematicis quidém veetnr theorematibus,nec samen ob hoc erit Mathe:
waticus,qusmuts mserdum quidem volens cam,que numerofa eft,pauciflimam oftenderemultituding,cafbra [uosg,
exercitws adfigurd circuli formet ; mterdum Veri ad figuram quadrangulr, vel quinguanguli, vel alterius euinfdam
- mulf’anguh’ﬂi plurimam apparere cupit. Hec 1gitar fegré  funt,quse nobis antigni Mathematici de barum fcuntiaz
vum partitione reliquerunt. . o » . :
" ITNVENTORES MATHEMATICARVM
. DISCIPLINARVM. o -
M £ s difciplinas Mathematicas i 'Varyjs & dinerfis aunftoribus ortum originems, duxiffe,per[bics
biftorie te/hnmr: Immo vero fingslas nequaquam fummanm adeptas effc perfeétionem [Latom ab inis:
3 tio,fedpanlatim eas sb imperfeltis ddie:fe[hora procefSiffe, memorie quog proditum eit. Arithmetis
£77ENY ces enim imKentores primureduntur benices, propter frequentes mercaturds, atg, comnicrcia, vt au=
dbor eft Proclus. Quam mirum inmodum poftea Pythagoras,ciusg [ucceffores, necnon Aegypty, Gracidenig at
Arabes ampliﬁdirunt,WﬂrtjséZroblemam, atg theorematis illuftrarunt. Mufscam deim?ii Mercurio primi effe
sunentam,multi fcriptores tradunt, quam ;p['e poftea Orpheo infigni Mufico commendanit,atg concredidit ; Hic aus
sem Thamyri e Lino; Linus Yers Hereuli o fic fuccefSionibus continus per alios Muficos preclaros ad noftra fz
ne tempora manauit.Geometria Vero,aucore Proclo,ab A egyptys reperta eit,ortumg, habuit ab agrorum dimen=
}am. Cum enim annixerfaris Nili mundatio agrorum terminos, ac limites itacon wunderet,vaflareed, Yt nemo az
grum dignofcere poffct fuum , caperunt Aegypty animos ad rationem mc?mm orum agrorum applicare, vt hoc
modo cutlibet,quod fuum erat, redderetur. Que quidem ratio agrosmetiendi, quanguam tunc temporis adbuce rudis
admodum fuerit,ac impolita,ab ipfo tamen o/jm'o Geometriaest appellata. yomusSiouas enim, fiue ywukin idem fi2
xmﬁcat, quod terram metior. Ceetersm pautatim deinde Geometria cepta gﬂ expolri, ¢z non contenta (nis finibus,
Jele ad corpora etiam celeftia dimetienda conuertit,tradiditg principia Yniner[ Aftronomie, Perfpettiue,Cofmoz
Zraphia, s aljs difciplinis quam plurimis,quee ex ipfa, Veluti radices dependent. Hane Thalis Milcfius ex Ae:ys
peoin Greeciam promus tranfbuliffe fertur : Deinde eam infignes Philofophi ac Mathematici plurimis acutiffimusg,
demonfRrationibus locupletarunt, atg exorndrunt: Inter quos bi funt precipui ex “veteribus; Pythagoras, Anaxas
oras Clax omenins, Hippocrates Chins, Plato, Oenopides, Zenodorns, Brito, Antipho, Theodorus, Tie«tctws,./{ri;
jhrchm, Eratoftbenes, Arcbitas Tarentinus, Exchdes,Serenns, H ypficles Alexandrinus, Archimedes Syracufins,
Apollonius Pergeus, Theodofius Tripolita, Mileus Romanus, qui ¢ Menelaus, Theon Alexandrinus, Prole:
meus, Extocing Afcalonits, Pappns, Proclus, (o4 aly pené innumeri, quos omnes longsm effet rccenfrre. Alftrono:
miam denique non panci ab Ablanse primim inuentam effe antumant : Vnde ob eximiam , qua primus inter morz
teles predius erat, Aftromomia cognitionem , exortam effe volunt fabulam , illum fuis bumerss celum fiftineres
Alyj patant , Chaldeos diuturna obfernatione ( quod ctiam Cicero affirmat in libro de Dininatione) fderum [ciens
tiem adim:m{[fe. Al Aegyptios primos buins [cientie faciunt inuentores: A I Affyrios : Aly deniquegloricm
banc ¢ laudem Babylonyjs effe defeprmdam,cm ent.Hac autem in [cientia, vt ft preftantiSima,its guog maximé
illuftres auctores claruerunt, quod nom eft buins loci declarare. Ceterim precipuss bifce quatuor difciplinss Maz
thematicis inuentis relique omnes de quantitate grouds modo agentes, facile ex ipfis, tanquam riusliex fonte, des
rwata funt, atque dedutte. : o :

NOBILITAS ATQVE PRAESTANTIA SCIEN-
TIARVM MATHEMATICARVYM. , .
MGV 0 N T A 2 difciplme Matbematice de rebus agunt , gue abfque Vila materie fenfibili confiderans
AR tur, quemuss reipfa materic fint immerfs perfpicusm eSt eas medium inter Metaphyficam , & nas
s turalem [cientiam obtinere locsms , 5 [ubiettum earum confideremus, vt reété a Proclo probatar,
: Metapbyfrces esenim fubicébum ob omni ¢St materia feiunitum, ¢ re, o ratione : Phyfices veri fubies
&om (5* re, 5’ rationematerice [enfibili ¢ft comiunétum: Pnde cim [ubicétum Mathematicarsm difciplinarum exs
874 ssncws materiam confideresur, quamuis reipfs in ca reperistar, liguids conflas, boc medinm cffe inter alia dwo,
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Si“veri nobilitas ,atque praflantis fcientie ex certitudine demonfErationsm , quibss Vtitur, fit indicanda: band
dubié Muthenatice diftipline inter ceteras omnes principem babebant locxm. DemonSirant enim owmia,de guis
bus ﬁtfcipiunt difputationem , firmifiomis rationibus, ronﬁm‘lmtaue » it8°VEYeré [ciemtiom in anditords animo gis
. gnant, omnemaue pror[us dubitationens tollant : 1d quod alyjs [cientyjs Vix tribuere paffamns , cam in ess fapemns
merd intellefus multitudime opinionum., ac [ententiarsm varietate in veritate conclufionsm indicands fu m{::
bereat, atque incertus. Huius rei lﬁdcm aperté faciant tot Peripateticorsm [elbe, (Ve alios interim Philofopbes
Sentiainuoluam) quee ab Aviflotele, Yeluti rami é trunco aliquo exorte, ades & inter f¢, ¢ Bownanguains & fome
te ipfo Ariftotele diffident, Vi prorfus ignores, quidnam fibivelit Ariftote)es, nixm de nominibns , an de rebns pos
sins difputationens inflituat. Hinc fit, Yt pars interpretes Gracos, pars Latinos, aly Arwbes , als Nominales , aly.
denique Reales,quos Vocant,( qui onnes tamen ?cn’}uteﬁcos fe ej/e glorimtur)u;%m ductores fequantar. %l‘
quam longé s Matbematicis dcmo:jfrztiombm abfit, neminem lasere exglimv. coremata enom Euclidss, cetes
ronamjae Mathematicorsm, eandem bodie, quamn ante tot annos, in Scholis retinemt Veritates puritatem , rerams
certitudinem, demonfErationum robur,ac firmitatem. Hue accedit id,quod Plato ait in Phil cbo,fen Dialogo, quide
Jummo bono inferibitur s Eam fcientiam effe digniorem , preefiantioremgue, que magss [ynceritatis, eritatisg eft
amans. Cim igitur difcipline Matbematice Veritatem sdes expetant, adament, excolantque, e non folim mibil,
guod fit falfum, Veram etiam nibil, guod tantim frolubile exiftat, nibil denique admittant, qnod certiffimis des
monfirationibus non confirment, corroborentgucs dubisom effe non potest, quin eis primms locws inter alins fcientins
omnes fit concedendus. i

VTILITATES VARIAE MATHEMATICARVM
DISCIPLINARVM.
)

SN0 N folim Veiles, yerim etiam nece[[arie admodums cenferi debent difcipline Mathematice, cim ad as
AR R lias artes perfeeté perdifcendas, tum ad rem etiam publicam reété inflituendam , ¢ adminiftrandam.
) Neque enin ad Metaphyficim, Ve eleganter oftendit Proclus, Vilipatet aditus, nifi per Mathematiz

cas difeiplinas. Nam o a rebus (enfib.ibus, quas Phyficus confiderat, ad res abomnimateria fenfibili
fecretas, feinnétasqne , quas contemplatur Metapbyficns, Vires, aciemgue noftri intellcésns attollere abjque Vilo
medio tentemus; no[metipfos excaecabimus, non fecus, ac ei contingit,qui é carcere aliquo tencbricofo, in quo dis las
twit, in lucem Solis cltri/ﬁmcm emittitur. Quam ob rem,antequam & rebus phyficis, gne materic fenfibus obnoxic
funt coniunéte, ad res metaphyficas,que funt ab cadem maximé auxlfe,intellettns afcendats necefJe et ne barum
claritate offundatur,prius eam a[fuggcri rebusminss abftrattis, quales & Mathematicss confiderantur, Ve facilins
illas pofsit comprebendere. Quocivca refté Dinnus Plato Matbematicas difciplinas erigere animum, ¢ ad dinis
Barsm rersmt contemplationem exacuere mentis aciem affrmat. Quantum vers emolumenti be difcipline d[u
6ras literas reébé percipiendas,interpretandasque conferant,multis pulcherrimé nobis exponis B, Augnfinus 1ib.2;
cap.16. de Doltrina Chriftiand demonfbrans , numerorson infcitia multa non intelligi & mudtis, qne translate , a¢
myficé pofitd [unt inSeripturds. Cuins rei excpla non pancs inmedium adducit, undmriue fententiam longé

[y

p&?lun ws “Verbis repetit eodem libro, capite 37. Hoc idem Diuss Hieronymss tomo 1. Epift.s. afferens magnam:

wneffe numeris vim , ad multa myfleria in Scripturss intelligenda : Quo item loco, Geometriem magnam afferre
T eologxk Yhilitatem perbibes. urfum Beatus Auguftinss l%co iam citato,capise 16.quem panlo anté retali teftaz
tur, Muficam pernecefJariam effe doftori Chriftiano, fubiungens pauli p«)ﬁ,up.x‘g.TbeoIogo: debere etiom|Geo

phiadiligenter cffz infbrubos. Quod non ignorans Diuns Gregorins Nagiancnus, fummis laudibus Dinsm Bafie.
lium Praceptorem [uicm extollit, quid in Afrologia, Geometria,numerorum cogmitione, ceterisque [cientys Mas
thematicis, fuerit nonmediocriter %y}mu . Non parum etiam conducunt be artes ad Philofopbiam naturalem,
moralem,Dislecticam, (> ad religuas id genns dottrinas, artesque perfecté acquirendas, vt perfbicué docet Proclus.
His adde, quid omnia Voluminia antiquorum Philofophorsm , maximé ./[ri/gotelit, & Platonis, quosmerito duces
nobis [equendos , ad bene re&téue pbi?oﬁph’mdum proponimas, corumque feré ommium interpretum cim Greecos.
rum,tum Latinorum, exemplis Mathematicss funt referte , ea potifiimsm de caufa, Vvt ea,quee alioguin multis obs
Srructadifficultatibus yidebantur effe, per exempla buinfmedi clariord, magisqne per[Dicuafierent ; quee procaldus
bio nulla ratione percipiet 1, qui fcientiarum Mathematicaram omenino eft expers. Quid 2 quid olom nemo anfus
;ﬂct celeberrimum Diuini Platonis Gymnafium frequentare, qui prins sptimé Mathematicus difciplinis non fuifz

et exortatus 2 Vnde pro foribus Avademie boc [ymbolum dicitur pinxiffe: dywpireif@- idis &ogrw. Immo vero iz

dem Plato in Philebo, omnes difciplinas firie Mathematicis Viles effe non dubisauit afferere. Quade ml':ﬁ in7.de
Republ. precipit : Mathematicas difciplinas primd omnism efJe addifcendas , propter Varias, actaultiplices earum
Vilitates, (Ve copiosé [eribis ) non [olim ad reliquas artes reéking percipiendas , "Verim ctiam ad Renipublicam be-
ne adminifbrandsm. Cuins egorei multa exempla cim preeteriti temporis, tumnoftre atatis, fiidnecyffe foret, in

- medisom poffern adducere. Ibidem clarifiimis Yerbis affirmat, precipué Avitbmeticos naturd ad omnes doftrinas as
ptose[fe, idoncosd , aded vt etiam /s inllam aliam nobis b fcieytia_t afferrent Veilitatem, (ciom tamen infinita pros
pemodnm alia commoda ex ipfis percipiamus) perdifeendus tanien omui fludio eas effe flatast,quod ingenism mens
temque ad reliquas artes omnes capeffendas aptiorem reddant , ¢o’ acutiorem . Quod guidems experientid ipfa magis
hafacilé omprobatnr. Videmus enim eos, quorkm ingenisum faclé ; ¢ nullo negotio bi{u difciplinss accommodas
tur, fruttus non exignos ex alys [cientsjs percipere : Contra’vers , eos qui 4d bafee fecultases idonei minimé repes
riuntur, prorfus ad ceteras effe ineptos. Quare inre sptimo Plato tam frequenter in fuis opetibus iterxm atque ites
rum barum difciplinarion “Veilitatem nobis inculcat , atque commendat : preefertim om y.de Republ. in Epinomide,
[fes Philofopho,in Timdo, Ybi Mathematicas difciplinas onmis eruditionss ingenme viam appellat, ¢ plerify, alys
it locis, quibms nunc ensmevendis brewitatis memor de indufiria fuperfedeo . Ad bas omnes Viilitates accedit mas
*ime
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Scima incunditas, b Voluptas,qua cuiufqne enimns bis arbibus colendis,exercendisque perfunditur. Saut enim bt
Ppreecipue ex feptem artibus liberalibus, in guibas non folim ingensi adolefcentes, Verim etiam nobiles Viri, Prins
cipes,Reges, ac mperatores ad bonefVifSimani, maximeque liberalem obleéfationem animi, quam fumma etiam cuns
Vtilitate coniuncbam pariunt, diumnltumque ver ¢ri}olebdm. Quoruit exemplum multos adbuc nofbrabacwetate
imitariconfpicimus. Teflatur magnam animi Voluptatem ex bis artibus percipi, Dininus Plato in 7.de Repablis
¢8, Yhiandatber dicit, ¢ non temeré confirmas, oculum anime, qui ab alyjs /luﬁ;s excacatur, dg;tdi tur;lue, 4 Maz
shematicss bantum difcipling recreari, excitarique rurfus ad eins, quod est,contemplationem. Omitto plurima «lia
deftimonia Platonis , aliorsomgue graniffimorum Philofopborum., quibus baram difciplinaram Yeilitas cunt necefs
Sitate g deleétatione unimé;utque praflantia abunde potest comprobari. /

EvcLIDIS ATQVE GEOMETRIAE
COMMENDATIO.

2 V1 s N A M fuerit Euclides,borum elementorum infRitutor, (vt aliguid etiam de ancbore, gnem nos
bis interpresandum propofuimns , deque Geometria Wninerfa, inmedmom froferamw) (o quo tempos
refloruerit,non [atis connent inter [criptores, Multi enim, Vi tefbatur Yalgata elementorum Euclidis
NS fecundiom Campansm, ¢ Theonem editio, atque corundem inferiptio, exiftimant, eum fuifle Philofos

pbum illam Megaris natum, quod oppidsm Ifhmo sdiaces, Socratisque anditorem,qui fetlam infbitnit 4 fe diftam

Megaricam, que slio ndmine Dialeitica appellabatur, e quid feGtatores illing mterrogando, refpondendogue( de

proprium est munsus Diaketticorum ) libros conferiberent, De quo multa funt in Diogene Laertio de Vitis Philofos

pherum . Scribit ¢ de boc Cicero Queftionam Academicarxm Z'bro fecsndo, “Vbi ait  Post Eclides Socrabis Q:fciq\
pulus Megarens, & quo yidem illi Megarici dicti, qui id bomiem folum effe dicebant, quod effet Ynum , ¢&° fomile, ¢o*
idem, ¢ femper, Fauet bis autboribus non parsm id,quod Palerins Maximus o&ane libro feribit : nimirum a Plaz
sone,, qui Socratis etidm difcipulus fuit , condutores are [acre de modo, ¢s° forma ciss fecum [ermonem conferre
conatos, ad Euclidem Geometram ive infJos . Veriom fs Proclo nobili feriptori, ¢ alsjs anéboribus entiquis credens
dum 5%, Euclides bicnofber isnior fuit illo Megarico, flornitque tempore Prolemaiprimi, qui Egypto, poit Ales
xandri Magni mortem, Olympiade centefima decimagninta , ¢2* ante Chriftum natiom anno trecentefomo decimg
nono cepit imperare, vt Toannes Lucidus refert. Quod gnidem “yerins ‘m’e crediderim , bocmaximé adduéfus argus
wmento, guod Diogenes Laerting omnia opera Euclidis illins Megarici ddigentiffimé enwmerans,nullam pror[us fas
sist mentionem buins celeberrimi Yoluminis de Geometricis elementis conferipti, in quo perpetuam , ¢ nunqusm
morituram famam [ibi comparauit Euclides, & gloriam. Neque enim putandum eft, Diogenem in monumentis
Philofsphorum excrcitatiffimum, boc tam infigne opue el [cientem Voluiffe praserire, Vel ab Euclide /740 tffecom
pofitum, ignoraffe. Ttaque Euclides nofler, Geometra acnsiffimns , ab illo Megareo Philofopho longé alius e5t, qui
cum in doffrins Academicornm effet fumma cxm lande yerfatns , animum totum ad Matbematicas difsiplinas
tranflulits in quibus ita excelluit, "yt concordi omminm indicio principems inter Mathematicos fibilocum inre optic
mo Vendicirit ! Scripfit autem Yolumina ad rem Matbematicam [peétantia non pauca , in quibus eximia eins dis
ligentia,admirandagne dottrina facilé elucer: qralia [uns eing Optica,Catoptrics, Elementares inflitutiones ad Mu
cam uKe endam pertinentes, Phanomena, atque Datorsm liber, opus e Dinifionibus , quod nonnulli [ufpican=
tur effe libellum illum acutflimum , de Superficierum diuifeonibus , Machometo Bagdedino aferiptant , gii nuper
doannis Dee Londinenfis , ¢o* Federici Commandini Vrbinatis opera in Incem eft editss. Conferipfet item Conica eles
menta, anclore Proclo, que tamen ad nos nondum peruenére, ¢ alia id genns opufinls. Maximé yerd boe Volus
wen Elementorum Geometricoru, wanquant omnium confmﬁonc  fasis landatum , tammirabili ordine, tamtaque
emditione contexsit, Vi nullus ynquam eorimt qui frmilis confevipfernnt elemienta, (conferipfersnt autem, vt ait
Proclus, won panci) par illi extiterit, nedun ipfum fuperérit . In gno quidem, vt [xmmucn ingensj scxmen demome
Srasib, ite non omnia, que ad rem Geometricam pertinent, in Wufgm‘ edenda s fed es duntaxat , quae Vifa funt effe
wecefJaria, atque Viilia, ad communem omninm vtilitatem, argumentis ¢ vationibus firmiffims cenfuit effe conze

* probanda. Ceterim , quants fit borum Euclidis Elementorum Geometricoram , ac proinde niner(x Geometria,

praflantia, acvtilitas, partim ex s, quee anté feripfomus s partim ex ys, quee munc dicemis , now obfenvé perShici
potefl. Dicuntur enim Geometrica clementa, eam obP canfam, quid fine ipfis nullum opus Matbematicum poffimus
redi, ne dicam fruttiom aliguem inde percipere. Omnes figuidem Mathematicarum rerum feriptores, vt Archis
medes, Apollonins, Theodofins, &o'c. in [uis mo:g/l‘mtionilm vfurpant beec Euclidis elemienta , tanquam princis
pis omnibus iem dix per[bette, atqhe demonfRrata. %tgtnobrem ficut i8, qui legexe ult, elementa literarum ‘f{'ﬁ"
prins, es illis afSidué repetisis Veisur invocibus smnibus expromendss, fic qui alias difciplinas Mathematicas defse
derat fibireddere familiares,clements bec Geometrica plené acperfedté td[imt prins niece[Je eft. Ex bis etenim eles
mentié, Velutifonte Vherrimo, emuds Latitudinum, longitndinunt , altitudinum , profinditatum, emnis agrorum,
wontinnt, infularsem domenfio , atque dinifio, ommis in celo per infbraomenta federum obferuatio, omtnis horologioz
7oom [Giosericorum compofitio, omnié machinaram Vis, ¢ pondersm ratio, omnis apparentiarum variarum, quelis
cernisur in [heculis, in pifbnris, in aquis, (o in aere Varié illuminato, diuerfitasmanat. Ex bis, inquam, elementg
machine totins buins mundana est inuentum mediam,atque centrumsinuenticardines, circa quos perpetus conser
situr , orbts denique sosins exploratafigura , ac quantivas. Offenditur atque demonfbratur Ynins buins fcientie Vi
celi yminerfs, fi TRMSGNE perennis conuerfio, ortus, occafus,abitus, redi tus,afcenfus, defeenfus, diei ac noétis, tema
poramnesoto anno per omuem terrarum fitam, ¢ mundi inclinationem , Varietas . Coninnliones item planeta.
oo, appofstiones, tj]n&:jn Yary tam expedité cognofcuntur , "t & loca illorsm in celo, o eclipfes; fen Solis ag
Lance defelbiomes certifiimé, antequam fiant,in omne poflersom tempus i Mathematicis preedici queant - Hoc des
a-?azue ingens Dei, & Natare opus, mandum, inguam, totum, mentis noftra oculis, munere ac benieficio Geometrie

[abicBrm confpicimus. Adde Geometriam baminibus plurime,guee penitus incredibilia effe videnturjomminmgne
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fidem faperant , per(Dicha fackre, credibiliague effe oftendere : Quale eft illnd, quod de Archimede Syracufio teftans

sar biflorie.Cim enim Hicron Syracufsrum Rex nanem,quam Prolemaeo Egyptioram Regimittere flatucrat, tan
tee effet molis fabricatus, "yt eam omnes Yna Syracufij & loco dimouere minimé Valerent : Archimedes Geometrapes
riiffimus, Ynius Geometrie Viribus fretus Regipromifit, [e effetturam, e ipfam folus Rex abfg Vilo labore A’Iu
duceret. Quod ciim preefbiti[Jet, in confpettu omnium Rex fupefettus exclamafJe perbibetur s Abbac die, quidguid
dixerit Archimedes , illi credendum ¢ft . Non diffimile buic™videtur mibi effe pulcherrimum illud fattum , quod is
dem Archimedes epe Geometrie geffit Syracnfis,quando corona ex anro argentoque confeéta,quam Rex [ﬁomno  fin
dio fabricari iufferat , non diffoluta, fingula anri ¢ argenti pondera, que inter}i aurificis fraude ac dolo commifla
enant, [ubtilifiomé offendit. Neque filentio preteriri debet, exndem Archimedem robori ac efficacie demonftratios

num Geometricarsm innixum fepmnmero isélitaffe, fs baberet termam aliam, in qua pedem geret,banc nofbram,

guam incolimus , & loco fe commouere poffe. Pariratione, datis Viribus quibufesnque , pondus quadcunque fe poffe
monere. Et alia id genss, non folim ab Archimede, “yerim etiam ab alys preeclarss, ¢ illufbribns Geometrss paz
#rata effe, memoriee proditum eft. Tantam denique nomen Yna bec Geometria Archimedi peperit, vt Marce lus
Remani exercitus imperator , contra quem din Syrscufanam yrbem defenderat Archimedes, machinis quibufdam

er Geometricas demonfivationes adinuentis, ¢ conflru8is, im expugnate vrbis direptione, ac cede cininm Ynius
Avrchimedss [aluti publico edicfo caucrit: quem, Ybi contra imperinm  [ukm ¢* Yoluntatem i gregario quodam mis
Lite interfectum cognosit , "yebementer dolu‘t. exmque bonorem mortuo babuit, quem Vino habere non potuit. Cas
ius [epulchram Cicero & fe, cim in Sicilia Quefboris officio fungeretur , repertum ¢ffe, mivandum in mo£¢m gloriaz
tur. Vnde mirari nemo debet, cur in fummo [emper bonore apud Grecos fuerit Geometria . Accedit quoque ad
prfjhntitm Ytilitatemque Geometrice , quod cim demonfbrationes Geometrice fint maximé illufires , nemo fine
i :f/ttio‘per][:iciet, quee fot yis demonfixationum, nemoque eifdem defEitutns perfeftus erit 4rtifex metbodi.Quod
guidem ingenué fatetur Galenns infignis Philo[ophus , ac Medicorum princeps, inlibro, quem de librisproprys ms
Jeripfsr. Isenim inflrnétiffimus rebus Dialecticis, ciom [cholas Peripateticorum ac Stoicnram fur tumporis percurs
riflet omninm, ¢ praceptamiro cxm animi ardore fudioque arripu:[fets nibil feré abpfis and fJe je reftatar,quod
ad demonfbrationis cognitionem pertineret; quinimi plerague eorsm, que Hadiderant, ab iliti v coistronerfiapofis
s, nonnulla ctiom naturali rationi pugnantia reperiffe. Ita™vt «d Pyrrboniorum feré (crant Pyrrbong Philofos
Pbi, quinibil decernebant, fed de ommibus dubitabant) beefstantiam dewenturss fuerit, nifi Arithmetice, Geome=
#rie, Dialelticeque (quibus artibus ab auts ¢ patre fuerat inflitutss) effet cognitione fcientiajue renocatus.Vnde
* fuadet, fequendos effe charatteres illos Arithmeticos, ¢o° Linearsm demanfliationes. Plato etiam cim ob alias , tsoms
ob eam etiam canfam difcendam cffe Geometriam dixit, quid eins cognitio maxime fit Vtilis, Ve alie artes faciling

@ reétius percipiantur. Poftremo eft bac [ummalaus Geometrie, omnibusque modis predicanda , quidnon befit

ses bumi abieflas in illam rur[us celeflens fedem inuexit, ¢ admirandam mundi buins fabricam,einsue adminiz
Srrationem ¢ gubernationem noftro intelleftui fubiecit, :

DIVISIO GEOMETRIAE ET ELEMENTORYVM
: EvcirLipIs.

3 €00 E 1 R 1.4 dimiditar inPlanorum contemplationem, que generali Yocabulo Geometria dicia
DR tr, &0’ in doébrinem Solidoram , quam proprio ac peculiari nomine Stereometriam appeliant Matbez
‘.,.(Z")“ matici. Nowm Geometria Yniuerse Sibi bxne fcopum proponit, ‘vt plana, ant /blzda Vel conflituat , e
5 conflituts inter fe comparet, ant dinsdat. Negue Vers mirum alicuiVideri debet, quid cim tria fint ges
weramagnitudinum , linea, fuperficies & corpns,, folim de duobus pofterioribus extent proprie contemplationes,
Yt diximns ,nom antem de liness, Vel etiam punétss. Non, inquam, debet videri mirum, quoniam, vs ait Proclus,
Geometris pat;‘/fimt‘tm circa fignras ver(atnr, que in plants duntaxat, Vel etiam fol:dis confiftunt omnes. Nones_
wim punite, vellinea figuram Vilam conflitusnt fine planis,ant [olidss,ac proinde necefJe non erat,propriam de pan
&, ¢ limess fcientiam inflituere ; Superficiebus Yers, fiue planis & corporibus, folidisve maximé conuenicbat, vt
proprias nancifcerentur trakationes. Volens igitur [ummus barum rerum artifex Euclides in bifce elementis perfes
&em, o omnibsus wumeris abfolnsam tradere cognitionem rerum Geometricarsm,in prioribus [ex librés agit de pla
wié, inpofterioribus vers quinque de folidss acutiffimé difpusat , corumd proprietatesmaximé illufbres ferug/ligzt.
Queniam Verd ciim res omnes Geometrice , tum preefertim folida ills quingueregnlaria, qne corpom Platonica dici
folent, perfedté tralbari non poterant, abfg linearsom commenfurabilium,atg, incommenfurbilinm notitiay Immé
Yeri quim plurimamagnitudines [ubmenfuram cadere nulla ratione abfg; earnndem linearsom cognitione paffant,
exm carsm laters [epensomerd fint talia, Vi cs communis ¢ notamenfura datametirinequeat , vt liguids conflas
s, qui sliguando demonRrationes Geometricas in opus contulerunt , atg, fum: idcircd vt bifce elementis Geomes
#ricus complecteresnr omnia documents admagnitudini intelligentiam, .im‘e”n/i omemg requifita,Stereometrie fue
pofuit decimscm libriom,in quo fubtiliter ¢* copiosé de buiufmodiliness differit. Fntelligens rurfum Euclides,neq,
irm tmationem lincariom commenfurabilisem ¢ incommen[urabilisom fine mumerors cognitione poffe confiftere,
ante decimam librsm agit de numerorum pafSionibus,ensy, cgiosé @ diligenter tribus libris,qui bunc amtecedunt,
&5 perfecutns.Quemobrem totum boc volum? elementorsm Geometricoruon quindecim libris comprebenfum (quox
yum guidem priores tredecim fine Vila consronerfia Euclidi afcribuntur sb omnibus; pofteriores veri duo nonnuk:
Yis Elypficlis Alexandrini effe creduntur)fecari reété poterit in quatuor partes,ita vt prima pars conterts fox prios
yibus Liliris agat de planis; Secunda tres [equentes completbens, pafSiones numeroram perferutetur  Tertia,quems o
Inus decimss confRitnit liber, de lincis commenfurabilibus, incommenfurabilibusg difpasets Quurta denigieveliguis
minguelibris abfoluta fcientiom folidorum, fine corporscm compleitatur. Proma pars rurfum triplex ests Nom in
prieribns quatnor libris agisur de planis abfoluté, inuefligando corii equalitatt ¢ inaqualivatems ; In quinto "Y;ﬁ
ibre

in exiguis ¢ inferioribus bifcemachinis, a/’uibw originem traxit: [ed enolanit in calum Y[que,¢ bumanas men:
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bibro de propertionibes magnitudinum in genere difpusatur: In [exte demique proportiones figararany pbumn

Nifensinssiur. Quid veré Enclides inﬁngﬁlkakjs libru pertrattet, propryjs iptloc;'fexponmu. o v

- QYIDP PROBLEMA, QVID THEOREMA, QVID ,

: ProPosiTIo, BT QViD LEMMA APV e
-Malhematicos. R ' SR T

Theorema. Problemxvocent cam demon[brationeni,quet inbet,ac docet aliquid conflituere. P fr guis oo
netur demonfbrare, [upra lineam vestam finitam poffe triangnlum equilateram conflitas,appetlabitur
OE buinfcemodi demonﬂmtio\bro“ema,quoni&' docet, gnaratione triangulic ésu.illt?iu conflitui Hd.mt iLi
prarectamlineem finit.Dictum eft ait boc genus demonfrationum Problema ad fimilitudinem priblematis Dia?
beitici.Sicut enim apud Disletticos problema dicitur queftio ills,cuins Verague pars contradiélionis( Ve ipfs logatkind
) 5t probabilis,qualis ba st quefbio ; An totum diftinguatur realiter a fuss partibus fimal acceptis > Sic etians
guecfstum illud apud Matbematicos, go aliquid inbent nnffruere, @ cins contrarinm effici etiam poteSt; proble:
wsappellssnr. Ve fi quis proponas [e demonftraturum,fupralineam reflam finitams briangulun equilaterion po(fé
wylemi,gﬁitict probirm,qnia @ triangulum ni equilaserim,nempe Elﬁﬁele:ncl | feelensim, fapra eandem lineans
conflituipoteSt. Pariratione,qui inflituit angulum reftilinesm Jecarcbifariam,problevrs wobis exbibet, propteres
quod angulus idem diuidi potest in partes non equales. Efk tamen difcrimen noné;zr’uﬂ inter Dialel¥icorum &* Mus
thematicorum problema. Nam in problemate Dialectico Verasts pars comtmdiftionis fufcepta confirmatur tantsim
probabiliter , 1ta vt intellettus cuinfque ambigat yiranam illisis pars yera fst : In Mathematico Vero, quamcungre
quis partem elegerit,eam firma demonflratione, ite Ve nibil omnino duby st religuum,comprobabit. Si enim Geos
metra flatuat ex punito quolibet linee refbe propofitee linesm perpendicnlarem educere, efficiet ptigue bocaz)fm
satione conflanti,cs’ enidenti: Eodemmodo dicendum e5t, fi ex codem punébovelit educere Lineam non perpentdicus
larem. Theorema autem appellant cam demonfbrationem , quee folim pafSionems aliguam proprietatemve Ynius,
Vel plurism fimul quantitatum perfirutatur . Vi i quis optet demonfbrare , in omni triangulo tres angulos effe ae
quales duobus retts, vocabunt talem demonflrationem Thegrema, quianen iubet,ant chﬂ»&‘r"u gslsm,ant quips
piam aliud confiruere,, fed contemplatur tantummods trmimhba confhitati yaﬁxanmtb; » quod anguli
illius duobus fint reétis aquales. Vnde & contemplatione ipfe, bacdemonRratio theorema dicitur. Inkbeorematefies
vinullarationeporeSt, contradictionss Vereque pars vera Ve fit. Si enim guis demon/bret,omnes angulos triangnli
cuinslibet duobus effe reétis angulis aquales,nullo poterit modo fieri, V¢ inequales quogne fint diobus rettis. Eadem
watio in alyjs theorematibus eft intelligenda. Itague e Yna yerbo dicam, queefstum illud Mathematicum confrues
re aliquid docens, cuins etiam oppofstums potest efficr, Problema : llludvers , qued viihil docet conflrucre, ¢ cuins
pars oppofita ﬁerpmcblﬁlﬁ exiftit, Theorema appellatur . Vnde fs quis proponeret ik modum problematis, fe i:t{/b
micircslovelle angulum reftum conflituere , irridendws omnino effet, U‘Gcmet:‘z;rarﬁu ignarus indicandusi

™ G

Y;‘, Fuonsr KA 1 1 0 dmnis Mathematicornms diniditur ab antiquis /Erxplafibtubi Pioblems, s
il

e {

gquoniam omnes anguli in [emicirculo confBitnti funt recti, vt demonflrabisur libro 3. propofitione 31. Quamobrem
theorema boc, ¢ non problema dicendum erit.” Caterim tam problema, quam-theotema dici confuenit apud Mas
shematicos Propofitio, propterea quid Yeramque alignid nokis proponit, vt in exemplis addutis conflas. Hecided
dixerim, vt fludiofus le€bor non miretur,quando reperict in Enclide, Apollonio, ¢ cateris Mathematicis, propr;ﬁ:
wionum alias dici problemata, alies theoremass. Elements enims Enclidss Geometrica, ¢ Apollonsj Conica, (¥t alios
rum interim Yolumina taccam) conflant partim problematibus, partim theorematibus . Demenfliationes probles
matum [emper concluduntnr bis feré Yerbis: Quod faciendum erat: Theorematum Yers bifce : Quod oftendendum,
Vel demonfbrandum erats babita mimivwm rasione finis yerinfqne . In quolibet antem problemase , ac theoremate
plnres demonfirationes continentur, <o non “yna tantim, quambuis Vitimus [>llogifmus demonflratiuns folim con
¢ludat id, quod in initio demonftrandum propomtnr, "t declarabimus in prima Exclidis propofstione , ¢ s ceterss
ommibus manifefbomerie, - g ;

Q¥ o N 1.4 M ers addemonflrationes problematsm, arq, theorematum fepenwmers requiruntar alia queee
daw theoremats, el problemataminus principalia, ¢ que facilé ex yjs, quee prins demonfbraca funt,intelligi pofs
Junts inferuntur interdsom a Geometris buiufimodi theoremata,, ¢ problemata problematibns , atque theorematis .
bus, de quibus pracipué agitur, Ve brening demonbrari paﬁnt. Vocant autem illa Lemmata,propterea quid folim:
sffumuntur ad alias demonfbrationess non antem de illss precipus :{F[mtma inflituitar, guemadmodum de alyjs. Is
t4que Lemma dzci/moﬂ demonfbuatio, feu conflructio illing,quod ad demonfrationt alicuins theorematss, el pros
blematis principalis affumitur, vt demonfiratio expeditior fiat,ac bresior. . .

QVAENAM SINT PRINCIPIA APVD
MaTHBMATICOS.

oo V  omnis dottring, omnisque difciplina ex preeexiftente gignatur cognitione, vt anlor eft Ariffotes
les,atg ex ;[umpm,o' concefSis qu:bufdam rincipys fuas demonflres conclnfiones; Nalls antem fcien
bia ex einfdem Ariftotelis,aliorumg Philofophori [ententia [uaprincipia demonjfiret s babebunt Vtig
& Matoematice difcipline [us principia,ex quibus pofitss, & concefsis fus problemata s theoremata
esnfirment. Horum axtem tris tantummodo genera apud Mathematicos reperiuntur. Inprimo r:tommrur ommnes
definitiones,quas nonnulli cxm Arifbotele fuppofitiones, vt Wult Proclus, appellant. His auté vocabula artis explis
tansur,ne in trailatione ig!ft.mm inum ambiguitate, ant obfenritate circumuenti in paralogifmos incidemus.Secunz
dum genus compleétitur Petitiones, fine Poftulata, quee quidem adeé clara funs, ¢ perfpicus in illa fcientia, que in
manibsus babetur , v nulla indigeant confirmatione, fcj asditoris dsmntaxas affenfum expofcant , ne vila fitin des
wonflrendo bafiario, ant difficnlins, /A4 tertinm Lenn6 refermntnr Axiomats, fen communcs animinotiones,qus
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Ron [olim in [cientia propofita, [ed etiam i ommibns alyjs its manifefbs fime , & enidentia, v ab eis nulla rationt
diffentire queat is , qai 1pfa Yocabulayedé perceperie. Aque bss principyjs reébé mibividetur sccommodsri poffe
id, quod in Metapbyficss fcribit de promis principys Ariftoteles: 4 iavus quis aberrabit 2 Vt preclare a Cicerone,
Pronuncista,fine Effsta appellentur. Enclides igitur boc in Volumine Geometricorum Elementorum pramittit ans
se demenfirationes uarsm conclufionums omnia beec principia, e ex ipfis,quee quidem facilé & quonss intelliguntur,
dedncat admirands theoremata; quibus nemo Ynguam ?fnfum preeberet  nifs certa ac exidenti rateone confirmas
" yentur. Vde boc chiem nomine fimmss landibus efferenda e5t Geometria, oanibusque feculss pradicands, quod ex
2ams exigiss inityjs enilibet quantumuts rudi ¢ ignaro notiffimis, ¢ quidem perfacilibus progredistur ad theores
mata primo afpetu ab omn/i;[ ' bumano, ¢ intellettn yemota, que tamen ommiamire ordine,ac methodo facili,
demanfbrationibusue certifiima ita confirmat, vt nibil omnino dubs in eis relmquatur. Porrs in buinfcemodi prin
sipyjs tradendis bic ordo ab Euclide feruatur , vt in ipfo quidem introitu fcientie propondt principid tobi Geometrise
commania, in alyjs sutem deinde Libris, Yhirespoflulat, ea expenat principia, que proprié, ¢z peculiari quadam rae
gione, admateriam illorum fubieftam videntur [pettare. Negue yer emnia primcipis Geometrica ab Euclide inbss.
elementis [unt explicats, [edmulta religuit leéfori difquirenda; que tamen cx ys , que tradidit , finemagno labore
ac ludio percipi poffunt, ¢ intelligi. Versm ne in bac quog, parte defu:[Je Videamnr rerum Mathematicarsem fine

Zt po/&a,ex probatis anttoribus alia nonnulls, gxorsm ignes

diofis, sdisnximus Varys in locis 4dfrincipi4 ab Excli

satione maximé ¢urfum demonflrationsom arbitrati fumus resardaripoffe. Sediam
" ad expofstionem ipfam Prinvipiorsns Enclidis
' accedamss,




InGEoMETRIAM EvcLIDIS
CARMEN.

B2 T'1L1S €' fuasis quam fit dinina Mathefss,
; Quis pofsut digno commemorare modo?
sD& Quanquamtot linguis duElis ego praditus effems,
; Conuexcus quot babet [ydera clara polus:
Quanquam Romans Ciceronis dcumine clarus
Praflarem cunélis Vaus inorbe viris:
Neon tamen hoc aptis poffem proponere Verbis,
Materiam ingenio non capiente meo.
Et quamuisreliquas ficcopede conftius artes
Ipfe Mathematicas prateryjffe velim:
onne Geometrice tamenboc oflendere pofsit?
Mufice, Arithmetice nonne probare fatis?
KEarum equidem eft vfus per Vitam plurimus omnem,
Quod,nifs nilfapsat,nemonegare potest, -
H.ec quia cognouit quicunque Mathematarefle,
Promptior est alys omnsbus ille viris,
Ergo velut cunélilaudemg, decusg merentur,
Quidsfcunt fludio talia cunéla bono:
Sic quoque debetur laus.gratia,gloria cunélis,
Ordine qui tradunt talia cuntla bono,
Quod ctim fic babeat,certénonparua,licét fit
Ethnicus, Enclidigloriaiure datur,
Is quiaperdollis metirier omnia libris
Edocsittudys cordadicata bonis.
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. DEFINITIONES

L
PvNcTvM eft,cuius pars nulla eft.
Eg ‘ ;; woti e SN bic primus liber in co pofisus eft,ve nobis tradat ortsws proprietatesgy

A triangulorum,tum quod ad corum angulos _ﬂe&dt,tfcq{ quodadlatera: qus
L &) gnidem inter fecomparat interdum , snterdum vero vwumquodg, per fe in-
S LD PS [picit,r contemplatur. Nam aliquande ex laseribss trianguli an yglos con-

%%m GE 3 > @ (;' 24 Siderat,atiguando verd ex angulis latera fecundim equalisatem arqueines
. }»1‘“\ X oNe qualitasem,rimatur.1demg, varis rationibus inquirst in duobus quandogue
(£ P AT . triangulis inter [ collatis . Deinde aperit nobis paralielarum proprictates,

>

AN

2 @f’ 82 RIEL etiam,vecum triangulis mrer eafdem parallelus conflisutis conferantar. Ve

ar” @il . -\ . PR .y ..

o g autemhecommiarecing , G commodius exequarur Euclides, docet dinifio-
Wem angulsredilinei, & linearelte in partes equales,conflitutionem linee perpendicularis,guo fa&q angN-
b auigulo fiat equalis,cr alia buiufmods.1taque vs yno verborem totam ;omple&a'r,zﬁ primo libro tradun<

- dar,ex Procli fententia,yectilinearum figurayum maxime prime,ac pracipue, tri;nggla inquam,atquepas
valelogramma. Anrevmnia vero Euclides more Mathemasicorum vem propofisa exorditur & principys, imi~
tio facts 2 definisionibus; quarum prima pundum explicat, docens illud dici punGum W quantitate conti-
mua,quodnnllas babet partes.Que quide definitio planisis ac facilisis percipietar,fi priss intelligamus, qsan-
tizarem continuam triplices habere partes,ynss fecandium longitudinem,alterss fecundiom latstudinem, ¢
Secundim profunditatem alfitudinémve alteras s quanquam non omnis quantitas omnes has parses habet,
Jed quadari vnicas tantim fecundiom longisudinem ; quedam dnplices, itave illis adsjciat partes etiam las
situdinis; quadam deniquc prater duplices bas partes, tertias quog, altisndinis, fiue profunditatis consinet.
Quantitas enim omnis continsa aut longa folim e5t,ant longa fimul, & lata, aut longa,luta,atq, profunda.
Negme sliam dismenfionem habere potestres vila quanta, ve recte demonfirauis Prolemans in libello de Anas
leswiate, opeva Federici Coinmandini Vrbinatis nuper in priftinam dignisatem reflituto,nécnon,ve ait Sim
Phicini, in libello de Dimenfione, qui quidem, quod fciam, adbuc nondum eff excufus. Itaque quod in qitan
titate continua, fiue magnitudine exsfbic,intelligiturd, fine omni paree, ita ve neq, longum,neq, lasum,né
que profundum ¢ffe cogitetur,(ve nimirum excludamus animans rationalem, Nunc vel Infans temporis, &
wwitatem,qua etiam partes no habent ) id appellatur ab Euclide,& 4 Geomerris pun&um. i
Huine exemplum in rebus materialibus repersrinullum potest, nifi velis, extremitatemali-  pun&um
owiss acuss acuriffime, fimilitydinem puncli exprimere; quod quidem ommi ex parteverum . ° |
won eit,quoniam ea extremitas diuidi posest,Cr fecari infinite,pandumverd indinidunm provfus debet exin
Jimari. Demque in magnitudine id concipi debet effe puncium,, quod in uumero vuitas, qiotq, in tempeye
snflans. Sunt enim & hac concipienda indinidud. : _ -

IIb

L 1nE A vero, longitudo latitudinis expers.

Dr r 11t biclineam, primam fpeciem magnitudinis, quam dicit effe quantitatem longam duntas.
xat, non autemlatam., intellige neque profundam. A qua enim quantitate excluditwr latitndo , ab-eadem
&imneceffario profuridizas remonetur, nom autemconsra. Lineam astem hanc, finelongitudiners abfque._

4 . a H
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.  parallelogrammorimque gontemplationem aggreditur ;tum inter fe, tum
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i EVCLIDIS GEOMETRIE
Latieudine, non abfirde concipereintelligereq, poverimus ex tevinino loci alicuims pavtim ilfiminaci, & par<
rim obumbrati. Finis enim, feu terminus communis lucidi, o obumbrari,longiruds quedam o5t ad longitin
dinem ipfiufmet luminis, & vinbra extenfa,cavens ommi Lasitudine, cum fit imes veriufquc. Mathematici
quoque,vt nobis inculcent veram linea intelligentiam,imaginantur punélum sam defCriptum fuperiore dths
Jinitione,¢ loco in locum moseri. Cim enim punitum fit proyfus mdisudunm,relmquerurex iffo nioru insa-
. - ginariovefligiam quoddawm longumomuis expers lasitudinis. Ve [f punGupe
,Av : i A fluere intelligatur ex A,in B,vefligium ¢ffeGaum A B,lineaapptllabisur, i
"{’—"\ vere interuallum inter duo panitad, & B, comprehenfum firdomgitudo ques
B dam carens omni latitudine , propteveaquod pwmcium A, omns priuatum di~
, v e - e menfione, eamefficere nullaratione potdierir. Hikic facllum eft,ve alij dixering,
Lineam nil effe alind, quam punchi fluxum : Aly vers, magnitudinem vno contentam internallo. Porest ening

lineavnico tantium modo,vepote fecundum longirudinem, fecari atque dinids.

I
LINEAE autem termini, funt pun&a.

Do c E T, quanam fint extrema linea cuiufiuis , fen termini,dicens Bucast tevwinari, fiue cliadiverine
que punclis; Non quod omnis linea terminos habear ; quomodo enims linea infinite terminos afiignare pore-
rimus? quaetiamratione in linea circulari extremum aliguod deprebendemns: Sed quod Imea quelibet ha-
bens extrema, in fuis extremitatibus pundarecipiar. V+ fuperior linea A B, extremahabet puncts A, ¢ B.
Idémaque in omnibus lincis terminatia, ac finitis meelligendum et ita vt earam extiemitates fola effe pun~
¢tacogitemus,

L. - .9

, | R & A .
- RECTAlineaclt, que exzquo fuainteriacetpun@a. =~ | i
TR 1P LE x omuino e} linea apud Mathematicos , re@a, civcularis, quam & cavsam dicunt , & mix.
ta, fine compofita exvivaque. Exhisdefiribit hoc loco Euclides lineamyetam , quam dicit effe eam , qua
aqualiter inter fua punélaextenditar , boc et , in quanulium puntum intermedium ab extremis furfund,
&t deorfum ,vel huc , atque sluc defleclende fubfultat; in qua denique mibil flexuofumreperitur. Hane
#ob¥s ad viuum exprimit filum aliquod tenue furmma vi extentum : In eo enim omnes partes medie curis
dicrremis aqualem obtinent fitum, nequevlla et alia fublimior , ant bumilior , fed emnes equabilizer inter
sxtremos firies pofite progrediuntar. Proclus hanc definitsonem exponens ait,tunc demnm lineam aliquam
: ex 2quo fua interiacere puncla, quando aquale occupat patium ei, quod
Y » inter fua firum ¢ft puncta extrema. Vt linea A C B, dicetarvecla, quo
niam tantum occupar precise [Ppatium , quanta et diffantia puntti A, &
punclo B:Lineavero AD B, AE B, AF B, nen dicentarreite, cummaiors
obrineant Patia, quam fit diftancia extremorum pundlorum A, & B. Sia
etiam vides omnia puncla linee A C B, inter que est punctum C, equalia
teriutrer extrema A, ¢ B, iacere, tuxta Enclidis definitionems quod non
cernittty in alys lineis, quoniam punéla D, E, F, futfultant ab extremis A,
& B. Plato retam lineam perpuichre fic definit : Linea recta cit, cuima,
media obumbrant extrema. Ve in linea A C B, fi punctum Caut quodwuis aliud mediame,vim baberer occula
randi, ¢y Aextremumvirtutem illuminandi,impedimento vtique effet C punctuminterieitum.ne B extyes
mum alterum ab A illuminaretsr:Rurfus ocnulus in A.exiftens extremo,non videret leiad exeyemnym Bob ins
teriecium pundum C; quod quidem non contingit in lineis non rectis, ve perfpicuis efi s ImcieA D B, A BB}
AF B. Archimedes inqust lincam rectam effeminimd earum,que terminos habent eofdem’s qualis 57 A OBy
comparata cum AD B, AE B, AF B. Sienim A C B,non effec mimima earum,, que cofdem teymnos A, & By
pofiident, non ex aquo inteyiaceret fua punéla, fed ea potiis linea,qua minor diceretur , quam A C B. Cama
panus defecribensre@am lineam , vocat eam breuiffimam ex vno punito in aliud cxtenfionem . Quemadmos
dusi autem Mathematici pev fluxum puncli imaginariam concipiunt defcribilineam , ita per gualiratem
Sluxuspuncti qualitasem linee defiripte meelligunt . Sinamque pundumreda flacre concipiatur per brea
ifiimum [patium,ita vt nequein hanc partemneque in illam deflectat, fed aquabilciiz quend.am motum.ate
guenceffumteneat , Kicetur linea illa defiipta, Re@a : Sivero punélum fluens cogitersr in motuvacillare,
atque hinc inde titubare.appellabitur lineadefCripta,mixea:Si denique punctum fluens in fuo motu non va=
cillet, fed in orbem feratur vniformi quodam motu,atque diftantia a cereo aliquo punélo, circa quod fertur,
_ vocabitur deferiptaillalinea,civcularis.ltag, fi duo pundamoneantur fimilibus prorfus motibus,sta vt fem-
per aqualiter inter fediftent ; defiribentur ab spfis due line fimiles,hoc 5t fi yna carum fuerit redla,erir &
alrera reda: fIvTOVBAfuent curua , evit & altera codem omnino modo cxrua,crc. Lineas non reclas, qua
omnes oblique dici poffint,mon definis hoc loce Euclides fed circularé exponet definitione decimaquinta,mi.
Jamprovfus omiitesi @ ehinbifce elementis Geometricis mullum habeat vfum. Sunt autem plurimageners
) licarams
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lLinearum miftarum: quedam enim funt vniformes; quedam difformes. Vnsformium rurfiss alie funt in pla-
#o, alic in folido. In plano funs Hyperbole,Par abole, Ellipfis, de quibué agit copiofifiime Apollonius in conicis
elementis ; linea Comchoideos,de qua Nicomedes; linea Helica,de qua Archimedes in libro de lineis fpiralibus
tralationem inflituit , ¢ alie buinfmodi. In folido, feu fuperficie curua fune aléciins genevis linea helice,
quam eaab Archimede defiripta , qualis it illa, que circa cylindram aliquem conieolustur; nie¢ non ea, que
circaconum exiffit,vel ctiam qué circa [pharam,cuiufmods funt Pireille, quas Sol deferibit ab orruin oc-
cafiem,ve inphera docuimus. Difformium ausem infisiitus eft numerss, quas non eff opus bicyecenfere. EX
bis conflat duas tantum effe lineas fimplices,rectam,¢r circulavem, ommes auutem aliss, quecunque funt, mi-
fas appellari, quad ex illis componantur. Vnde ingeniise concludit Aviftorelesin libro de Celo iuxtatripli-
cem lineam,tres tantim effe mosus,dsups quidem fimplices,re@um & circularem, tertium vers hiftum,fine
ex illis duobus compofitum. : _ _

Sed quoniam lincasrelasvegula ducere folemus,doceamss, qua ratione vegulam propofitam examinare
pofimssnum Liueaperillam defcriptare@afit, nec we. Sit exgoregula A B, fecundum cuiss latws C D,reéla

4 .-
C D CD, deferie
g -

‘
A . B U batur ex pi-
A0 A TUTIETLLITLL T TUATTLRTILTIAR L IR ST LERTRIR AT UEEBART A A ERCE T3 111 ARILATTITRATERTAT AL 11 B2 LLLAS AR ATR ML L ety i N .
Ao C,inpun

@um D. Deindeconucrtatur regula,vt,mancte eadé parte fupeviore, punitii C, flatuatur in D,& pundlum
D,in C:¢p fecundum idz larms regule C D,reta ducatur ex puncto D,sn pundii C. Na fi poflerior bec linea
prioviomni ex parte congruet,dubitavinon debet,quin regula A B,in lineis vectis ducendss fidere pofSiimus:Ss
Verd mom congruet omni ex parte,lutus ilud C D,perfedte reitam non exit, fed corrigendum erit diligentiis.,
SVPERFICIES eff; qualongitudinem,latitudinemque tantiim habet.

Po.s v lineam,quecft prima qnantitatis continue (pecies,vnicamd, babet dimenfionem,definit fuperfi-
cicm,quz [ecundam magniradinis peciem conflisuit additg, prime dimenfioni fecundsim longitudinem,al-
teram fecundim latitudinem . Nam in fuperficie vepevitur non [olum longitudo, ve inlinea, verim etiam

latitudo fine tamen omn: profunditate.Vt quantitas A B C D,inter lineas AB,BC,

A oS CD, DA, comprebenfs, confideratag, fecundim longitsdinem AB,velD C, & fe-
. cundin latitudinem A D,vel B C,ommnis expers profunditatis,appellasur fuperficies.
=== Hancnobisrefert latitudo extrema cuiufque corporisfi ab ea omnis folidisas intelle~
Gu auferatdr. Non incongrue etiam, vt ait Proclus, imaginem quafi expreffam fira
=1 “perficrei wobis exhibemt vimbye corporum. He enim,cim interioreth terre partem pee

== netrare non pofiint,longe rantiuni erunt,cr lase. Mathematiciverd, vt nobis eam ob
B ——+ . . . - .- . .
e — ocalos ponant, monent,vt intelligamsus lineam aliquam in tyanfuerfum moueri:Ve-

AN © o fliginm enimvelictum exifto mot evir quidem longum proprer longitudinem linee,
" Latum quoque.propter motii,qui in tyanfuerfum e5 faltus  nulla vero ratione profundum effe poteris, ciim
bineaipfumdefcribens,omni careat profundirare; quare fuperficies dicetnr.Ve fi linea A B fluat verfis D C,
efficietur fuperficies A B CD. Alij defcribentes fuperficiem dicunt,cam effe corporis terminum: Alyf vero,ma
gritudinem dusbus conftantemineeruallis. Poteft enim fuperficies disids, & fecari duobus modis, yno qie
dem fecundim longitudinem, altero vers fecundiom latitadinem, v :
L \ 2% R ‘ '
- §yPBRFICIEL antem exfrema,funtlinez. o
No « difiimilis et hec definitio fuperiori,quateytiini lince fuére explicati.Vult enim extvemitates fu-
perficicieffelineas, quemadmodum linea fines extitére pundla. Vt fuperioris fupevficiei AB C D, extrema
Junt linee A B, BC, CD,D A; Eodemd, modo in guacunque altera fuperficie,que extrema habet,lineas co-
giareoporset in extremitatibus: Non autem in fuperficie infinita,vel etiam Bharica,que corpsis [phericum
circundat. Poselt etid fuperficses aliqua claudi, & termsinarivnica tantim linea, qualis est circularis fxpn’-
ficies, ve dscemns in definitione circuli, ‘ '

A .. VIL :
PLANA fuperficies eft, qua ex2quo fuas interiacet lineas. -~ -~ -~

- Hu £ ¢ quoque definitio fimilitudinem quandain defcriptionis linee reGagevit. Superficies enim, qua
ex 2quo lineas [uss interidcet, ita ve medie partes ab extremss furfum, deorfiimve fubfultando né recedant,
appellebituy plana : qualis st fuperficies perpoliti alicuiné marmoris ,in qua partes ommes in redtum funt
collocata, ita vt nibil habeat incifum angubis nibil anfrallibus,nibil eminens,nibil lacunofum ; In bac enim
partesingermedie cum extremis equalem adepre funt fitum,nec vlla ¢it alia fublimior, bymilidrve, fed om-
wes aguabiliver protendunsur. Aly fuperficiem pland definiant, dicentes eam effe, cuins partes media obim-

- : - T & 2
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4 ' EVCLIDIS GEOMETRIE
brant extrema: Vel effe minimam fiue breuifiiman omnium, que eadem babet extrema : V él cotss omnibus
partibus redalinea accommodarspotest, ve places Hevoni antiquo Gesmerre . Vt fuperficies ABC D, tum
. demum plana dicidebet,quando linearecta A E circa punctam A, immo-
_ A - B x bilecircunduita sta vt nunc eadem fit,que A Bnunc eadem,quie A Fnuiic ’
eadem,que A G, & nunc eade,que A H,nshil in fuperficie offendic depref=
 fum, aut (ublarum, fed omnia punéta fuperficies a inearecta tangantar,
& quodammedo raduntur. Quodfi minima fuperficses partisula aliis hy-
5 . milior a linearecta won tangeretur,vel ipfa linea reCla libeve ni poffet cir<
: J _ < . . cumduci, propter aliguem tumorem, feu eminentiam in fuperficie occar-
" \ q rentem,iamnen poffes muncupari plana. ltaque ve fit plana,requiritnr ve
o ommibus modis pofiit reéla linea commenfurari,boc est,ve ei applicari pofd
fit redtalinea fecundiim A B, & AF, ¢ denigue fecundiom omnes partes. Hec autem fuperficses fola evig
e, quam smaginari, & intelligere poffumus defcribi ex motu linea recle in tranfuerfum,qui fuper duwis alias
bineasredbas conficitur.Ve fi lineareta A B.per duasvectas A D, B C ferarur,efficiersr fuperficies perfelte pla
na,iuxra omnes definitiones.Non enim dificile evis huic fuperficies traditas deferiptiones accommodare.So-
lent Mathcinatici fuperficiem planam frequenter appellare planum , itave quando loquuntur de plano, in-
relligéndafemper fit fuperficses plana.Catere omnes fuperficies,quibus non owmi ex parte ascommodisri pos
: tesilinea redta, qualis el fuperfictes meerior alicuirs furnicin,
vel exterior alicuius globi, columnesierocunde, vel etiam coni,
CGre.appellantur curua, & non plane.Quamuss enim fuperficteé
columneyotunde, feu cylindrs, fecundum longitudine adaptars
pofit linearecta, tamen fecundum latseudinem minime potes?.
Idemg, dicendum eft de aliis. Superficies aur¥ cubui duplex e,
conuexavidelicer, vt exteror fuperficies fhermvel cylmdrl; &
. concasua, vt interior fornicis, fiue arous alicusss. Quontam verd
omniumharum conremplatio pertinet ad Stercometviam,sdeirco Euclides hoc primo libro falusn planam ne
bis explicauit, de qua est difputaturss prioribus fex libris. ' ‘ ~

. 11X ST L

PL AN VS Yerd angulus, eft duarum linearum in plano fe mutuo tangentium,
&nonindircftum iacentium, alterius ad alteram inclinatio. ‘ _

" DL RA T quidnam fit angulus planws, dicenss Quandocung, due linea in plana aliqua fuperficie
inuicem concurrunt,c non in divectum conftisuuntur,efficietur ex husufmodi concurfu. feu snclinationev-
niissad alteram, angulns , qui dicitur planus, propterea quod in plana conflisuasur fuperficse. Verbigratia,
e . quia due lineg A B, A C, comcurrunt in A, & non iacent iny
divetum,ided efficiunt angulam A, planum in eadem exi=
fentem fuperficie,in qua ducille linea conflituuntur.Di-
centur auremdue lince nom su dive@um iacere, quando al
tera carum verfus concurfum protenfa non cointidit cum
altera,fedvel eq fecar, velcerte farim post pundi concur
Sus ab earecedis. Quod dixerim propter angulia contailus,

3 < B T = @ 94 fit, quando duo circuli f¢ contingiit, vel ctiam,quando

lincavella circuliitangit. Prorradaenimrclatinea post

punctum contactus,quanqui non fecet circulum,tamen flasim posl ilind ab eofeiungitur. Eodem pacio cir-
cularis illa linea fecundium propriam difpofitioné, ac formam :xten/hrendit{t rella vangente,quanmis cam
3 fecer. Vide vere et angulns conflitutus in illo conraclu; qua de e pluya fcribemns in propofit.16.4ib.3.con
tris Lacobum Deletarium, qui contendis,eum non effe angulum. Quod fi duelinefe mutuorangant,iacen-
tes indire@um,ira vt alterutra produca congruat soti altevinon fier vllus angulus ex illo concurfu,cimnul
L fitinclinatio,fed ambe vriam integram lineam conflituent. Vt quia recla A B.producta conuenit cumre-
&a B C,non efficietur angulus n B. Sic etiamnon fiev angulus in B, ex lineis

curuis A B, B C,qusa alternrra fecundiom fuam inflexionem, ¢ obliquum du

A ? S Qumextenfa,cum alrera coincidit. Quare in directum dicentursacere.Itag,

vt linearecle efficiant angulum,neceffe est,ve post concurfum produdda femu
tuo fecent: Curne aurem linee,vel quarii altera curuaalteraverorella exi-
Sit.angulum conflituere vere poffunt,etiamfi non fe mutuo inserfecenr; fuf-
Jcit enim, quid [efe contingant, ita vs flatim post contacidmalzera ab alte.
' . € rafeparetur quemadmodum G ante eundem femore cernuntur . Confiftie

aitem avpuli cuiufuis.quantitas in fola enclinatione,non in longitwdine linearsm: linee esenim longius ex-
surrentes,n¥ augent fuam inctinationem,igisyy negq, anguli magnisudiens. Suns & alig dwo genere angu-
T : ' lorum

-
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lorum_quorum privs folidos comprebendit , de quibsis Euclides differit in Stereometria , quig, in corporibs
exiftun. Rofterius vero Pherales,qui in fuperficse Phare confticunnrur ex circnlorum maximorum circun-
Jerentiis,&s de quibus copiose agitur in [phevicis clementis Menelai. Horum autem omninm explicatio in 4-
dium locum anobis rexcienr; cum b de folis planis angals fis fururus fermo.

C v M autem, quz angulum continent linez, reétz fuerint, re@ilineus ille an~

gulusappellatur. - e e e

AN G 7 L s omnis platine conficirur aut ex lineis duabus reclis, qui quid€reilinews dicitur, & de quo
Jolim bic agit Euclides; ant ex duabus curuis, qué curuilinenm vocarelicet ; aut exvna curua, & alterare~
@a,quinon inepte mixews appellarer, Ex bifce porrd lineis poffunt curuilinei angulitribus variari modis, &
A ~ - mixti duobus, pro

. ] “
\ - varid inclinatio-
\ ’ ne feu habitudine
. . ‘ : linearum cursa-
' A\ rum, vepote fecun
- N dum conuexit, &r
. N €oncauum, ceu in
\ WL N propafivi anguli

, coy r.. . Y . -, o ¥ s . .‘:.". B <% Cae -’
Plane & aperre per/picieur: Reclilineus vero variari nom potest ratione inclinationis babitudinisve lineari, |
wifi maiorem,velminorem inclinationem variam velimss dicere babitudinem,quod est abfurdum cim bo¢
medo augearur tantam angulus veclilineus , aut diminuatur, quod & aliis commsne eit ,non autemitavas

vietur,vt aliud conflisuat genws. -

L %

C¥ ¥ verdee@a linea fuperre@am confiftenslineam egs,qui funt deinceps,an.
guldéyquales idter {é fecerit, 1cQus eft vterque zqualium angatorum: Et quz in-
fitir'refta linea, perpendiculads vocatur eius,cui infitie. -~ .

o Vs v s frequgntifiimus veperiesr in Geomerria anguliredi,ér linee perpendiculeris, nec non anguli ob-
tufi,&r acytepropeereg docet hocloco Esclides,quifnam angulus vedtilimens apud Geomerras appelleturre-
@us, &5 qlignarislinea peipendicularis : I fequentibus ausem duabus definitionibus explicabit angulums ob-
sufuns, & acugnm. Non eniinalius dari pesest angulus recliliness.preter recluin, oltufum, & acutum .. 1gi-
tur fi r‘eﬂ(ﬁ;t‘:; A B, refla CD,infiftensefficiat duos angulos prope punclumB,(qui-quidem ides dciitnr &
Mathemagicic offe deinceps, quad cos eadem linea C D,protrally, prope idem pun gicm Biefficiat) inter ¢ 2~
quales,quod tum demum fiet,quando reca A B,non magis in C,quamin D, inclinabit, fed aquabiliter ree

i CD, infiftet, vocabituy vterg, angslus B, re€tus, &r recta A B, perpendicularisreile

jf ", C D, cusinfiftit. Eadem ragione nominabitur relta C B, perpendicularis refte A B:
/ " . guamyisenim C B,tansum faciat cum A B,ynum angulum, tamé fi A B,extendere-

. tavinreclum & comtinyii yerfus puncum B cfliceretnr alter angulns xqualic’[riori.

. Quayeri artelineaduci debeat efficiens ci alterd daos angulos aquales,docebit Ex-
' ¢lidespropofit.ir.cy 12.buiss1.lib, 1tag, vt in Geometria cancludamus angulum alis
- LT TS quem effe rectuin,aut lined,qua ipfum efficit,ad aliam effe perpendicalart, requiri-

é"—'i_—'i) tur,C5fufficit,ve probemus angulum,g eff i deinceps,aqualem ill effe.Pariratione,

Jfi dicatyr aliquis angulus recins, aut linea, queipfum conflirnit, perpendiculariiad
aliam,colligere Licebit angulum illi deinceps equalem qaog, effe. Quando enim anguli, quifunt deinceps fue
vint inter fe equales ,nuncuparur veerque illorumreltus, o lineaipfos efficiens,perpendicularis,iuxta hanc
10.definit.quando autem non fuerint equales nen dicitur quifquam illorum rectus, vt conflabit ex fequenti-
b1 duabms definisionibus, & proptereameq, linea cos conflituens perpendicularis appellarur. Hac dixerim,ve
videas , quidnam liceat ex hac definitsone colligere in rebus Geometvicis, & quemnam vfum habeant apud
Geomerrasdefiripsiones vocabulorum. Non enimmagno labore hec, que diximus, adaliss definitiones pa-
tesunt transferri. L -

A

x Iv " - oo -
O 3T vs VS angulus éft, qui reéto maior eft. .
Q7 AND o rea AB,relle CD, infiftens, non fecesizangulos ad puncium 8,
equales, & ob eam caufam neutrumreGum, fed vnuns quidem reto maiorem., al-

terum vero minorem, dicitur maior angulns obrufis, qualis it anguiss B, ad pun-
Qum C,vergens,qui continetui vectis line AB, B C. -

4 3
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A CVTVS verd, qui minoreftre&o. - . :
Vr inprecedenti figard,minor angulus B,ad punctum D,vergens,qui continetur relis liveiz A B,B D,vé
Cdturacuﬁw. Itag, angulus reclus,ve ex dictis colligitwr,nullam patitur varietatem,ve v altero maior mi2
ndrve detur,cim limea perpendicularis eum efficiens wo debeat magis in vnam pareé inchvare, g in alteram:
Obtufisvers, & Acutuwugeri poffunt, ¢ minui infinitis modis, cum ab illa inflexililitate linee perpendi-

. Cilarw infinitis eriam modis recla linea pofiit yecedere, vt perfpicunm est. Quoniam vero ad quemuis angu-

a3 tertij.

b3 tertii. .

¢ ju.tertij.

d 31. tertiy.

e 3t terniy.

f 21, primi.

¢ 31.tertij.
b i1 primi.

lum planii conflituendum concurrunt dus linee, & aliquando in vno punclo pivres exiftunt anguls, folene
Mathematscs, vt tollasnr confufio,angulsiin quemlibet exprimere tribus literd, quarum media oftendit pun-
Ctum, in quo linee conficiunt angulum, extreme vero fignificant initia linrarum, que angulum continent. .
Exempli gratia,in fuperiore figura angulum obtufum inselligunt per anptlum A B Cacutumvero, p angs-
Jum A B D;quod diligeter est notandit,ve facsle dignofcamus angulos, horii mentio fit in demftration:bus.
" 14 M veropropofite nobis angulo aliquorectilineo fi experiri velimus,numrectus fit an obtufs, acutif~
ve,efficiemus id hec medo. Congineant duzyete A B,A C.angulum A.Du8areita BC,vicunque,qus angu~
7 dum fubrédat Oy dinifa bifarid in D,defcribatur ex D, vt centvo, ak inter-
£ walluws D Acivcumferentia circul; que fi p puntta B,C tranfeat,? ovit an-
> guins Arectus,vepote qui in femisirculo B A C,exiftat: fiverasdem ftiniciv
., < culusrectam B C,fecet in E,F,erg angulus B A C,obtufus; propterea o, dii=
, +Cisrectis B AF A;> angulus B AF, in femicirculo E AF,rectuseft, q quuidemns

.
.
»
.
-
o

B pars estanguli B A C: Sideniqueidem femicirculus reltam B C.productans
i D i\ fecet inE,F erit angulus B A C, acutus; propterea @ duclis veclis E A,F 4,¢
" A ¢ N angub> E AF,in femicircnlo E AF,re@> efl,g quidé maior eff angulo B AC,
P Ar1T £ R sdemaffequemur boc mo- _ t

do. Defcribatur ex punéto D,quodrectam
BC,datoangulo A, fubtenfam fecat bifa-
viam. femicirculus ad interuallum D B,vel

B D C:quifitranfeat per panciam ), 4 da-

. A *  tusangulus eritreclus, vepose qui is femi-

LR, circule exiftas. Siveroidem femivivulus
- . %, Branfeat fupra puntum A, datus angulns -

-7 . % eritobrufus. Dudgenimrecta D 4 fecan~
L .“\ te circunferentiamin E, sungantur recle

i, .3 EBEC:* eritg, angulss B E Cin femicir

E culorectus. Cum exgo angnlus BA C, da-

tusf maior fic angwlo B EC, erit angulus
.. datus 4,recto masor,fioc eff obtufus.Si de-
nig, femicirculus idem fecet re€us A B,AC,erit datus angulue acuess.Sum-
prenamg, punélo Einter reclas A B, A C,in circunferetia, inngmmsur reila
EB,EC. 8erirg angulus B E G,rellusin femicircnlo : g cum® maior firan
Sulodaro A,erir datns angulus A,yecto minor,id et acutss. N videatur au-
tem wiram cuipiam , quod ad demonfirationem affumamms propofitiones,
quz pofterins demonfbrantur ab Euclide; quod alienum effe videtur a puri-
tate demonflrationum Geometricarum : Non videatur,inquam, miri,quia - - o
ciinid,quod boc loco ofbendimus,neceffarium nd fit ad fequentes demonfirationes,poterit commode differr,
donec propofitionesrequifite fint demonflrate. Saris esi,vt praxis buinfeerei boc loco intell gatur. idemob.
Sernabunsis in nonnullis praxibus problemarum. Edsensm proprissin locis,quoad eius fiexi poterse, proponee
muws,ve diuifionem angulsreclilines in quotuis parses equales eoin loco docebimus,vbs Euclides dovet duifios
nem evufdem anguli in duss equales partes, Gre. quanquam ad carums praxium demonftrationes neceffariq
Jins propofitiones pofterius demonfirate. L R
o Fac1r1v s idecognofiemss beneficio norma.
g R "’"'"'--.,. liacuins accuraré fabricats,quale refert mfrumen
/ *,  twm ABC,conflans duabusregulis A F,AF,ad angs
Inm rectumin A, coniunclis. Nam fi Litus A B, huing
norme,recte A B.applicetur,cadese pusilo A,im pun
Gum 4; fiquidem ¢ norme latus A C,re@e A C,com
gruat,evir angulus A,rectus: fiverd citrareiti AC,
cadat normalutus. A Cerit angulus A,64tnfus.fi de~
nique latus norme A Cvltra reltam A C, cadat,acu

R 1 erit angulus, e peripicunm el

Ir 4
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1T 4 antent norriiam examinabimus num accurase fit fabricata,nécne. Deferipto fomicivculo B A C,ex
éentro G cuufuss magnitudinis dulag, diamerro B C.ponatur angulns A,in aliqyo pundo circunferetie, v
in A,latwsg, vnum norme,ve A B,per B.punum extremum diametvitranfeat Nam fi alteril tunc larms A C, _
Pey alterum pundum extremmum C sranfeat,vité fabrieata evit norma A B C; * quod tunc angulus BAC;in a1 tertij,

Jemicirculo B AC,rectus fit:fi vero latus A C,ud per C.rranfeat,emendandaerit norma; quia eivs angulus Ay

tunc recus non erit. Eademratione interiorem partem norme examinabimus.fi angulum D circunferentia
applicewns,(r latera D E,D F,punitis exsremis B,C,Cre.

XIIL .

TERMINVS cft; quod alicuius extremum eft. L :

TR E 5 funt termini iuxta hic definitionem.Pinctum extim terminws eff fess cictremum linee : Linea fu-
perficiei:Cr fuperficies corporis. Corpus aus terminave amplins nibil potest, quod non reperiatur alia quan-
tites plures habens dimenfiones, quam tres. Omne fignidem terminatum [kperat terminum fusm ynadis
wenfione, ve perfPicsuum est ex adduclis exemplis, _ : ‘

o Txtve R

Fr6 vRA cft,quafub aliquo,vel aliquibus ferminis comprehenditur.

No N ommis qaantitas termines pofiidens Figura dici poteft, ne lineam finita figura appellave cogamsir:
Sed ee folummiagnitudines,quelatituding habent,nempe fuperficies terminase; & qua profunditatem ade
preqnog, funs,vt folida finita,Figure nomine appellabuntsur.He enim proprie terminis comprebendi dicun<
tur. Nam lined finita non proprie dicitur punélis extremis comprehendi,cim punila linei non ambiant, fed
potiss punclis terminari dicitur. Itag,termini debent quantitat?,que figura dicitur,ambire,&r non tantim
serminare. Superficies quogy infinita,vel etiam corpus,ci uullis terminis comprebendatur,Figura vocari nut
laratione potest. Figure vnico comprehenfz termino funt,Circulns, Eipfis [phera Bheroides,&r alia buiuf-
#niodi: Pluribus veyo terminis inclufe figure funt, Triangulum,Quadratum,Cubus,PyramisCrc. Skperficies
terminate nuncupantay figure planc : folida aurem circumferipea, figura folide,fiue corporea. Porro quin
Jormas, féietypos variarum figurarum infpicies g plurimas in fequentibss,planarum quidem in prioribws 10!
libris folidaram verd in pofterioribus quinque,proptereanulla hoc loco figura depingenda cffe videtur.

: XV. ,
CIRCVLVS,eftfigura plang fubvnalinea comprehenfa,qua peripheriaappel

‘1atur,ad quam ab vno punéto corum.qu intra figuram funt pofita,cadentes om- -

nes reex linew, inter fe funt zquales.’

D F 1 x 17 bic circulum fisuram inter planas perfeltifiim docens figuram illam pland, que vnica i ¢
nea circumfcribitur,adquam lineam omnes reéle linea dulka ab vno punito,quodintra figuram exiftis, funt
aqiales,vacari circulym. Vi fi fuperficies, fen fhatiumconcludaruy vascalinea A B C,babsuerst g, hanc con-

- - dsrionem, vt ab aliquopunido intus fufcepto, vipotea D, omnesredte linee =
dentesad terminum A B C,quales funt D A,D B,D C,inter [¢ fint aquales,ap--
pellabirur talis figura plana circulus,alias ns.Qua vero ratione in circulo pun-
Bum illud medixmreperivi debeat,docebit Euclides propofss.1.lib.3. Adiungie
guog, Euslideslineam exeremi civculi,qualis ¢it A B C,appellari Pevipheyiam, .
Jew,ve Latini exponits circunferentsam. Potes? cirihlus exiam hac ration® de- g
Joribi.Circulus eft figura plana,qua deferibitur & linearefla finita circaalterid
punctum extremi quicfiens circundacia, cimin eundeg rusfus lociveftitipa
Suerit,yude moueri cxperar. Que quide defiriptio perfimibis et et qua a¥ Ex-
- ¢lide Phara defiribitur lib.n.Ve flintelligatur reGa A D, circapun@# D, quie-
Jeens moueridonecad eunde'vedear logii s quadimoneri capit,defcribet ipfaredatori Patiii ciculare pun
Gum vero alteri extremii A, delineabis peripheria A B C: Erit quog, punédii guicfcens D,illud,a quo ommes
lineacadentes in peripheria funt inter fe aquules, pptevea g re@a A D, circunducla,oés liness, ex D,pofir ~

- educi ad peripheria,aque meriatur. Igitur EUipfis, quinis figura fit plana vne linea circifivipta, tamé quis

in.canon datur puncti, & quo ad ipfam lincd rerminant? ommes recta linee fine equales,ciroulns dicinequit.

, XVI . .
Ho ¢ verd pun&um centrum circuli appellatur. . |

Doc e, pundtum illud intra circulum, & quo omnes linea recte ad circunferentiam dulle, funt equa-
lgs, appellari centrum circuls; quale eff precedentis figur e punéum D. Vnde pevfpicuum st polum alicuiss,
circuls in phara,a quo omnes recte ad perspheriam circuli cadentes funt equales,vs ait Theodofins in phari-
¢is clementis, non dici debere centrum circuli , ciom punétum illud, guod polws dicitur , exiffat n fuperficie

Jbbere,non autem in fuperficie circuli; que tamen eft neceflarid requifita conditio vt puncium aliquod
Soutrumvocesur, Caserim, vt punctum aliquod civculi dicatur centrum, fatis e5h,vt ab eo tres duntaxat li-
- ' a 4
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wee cadentes in peripheriams fint aquales inter fe, vt demonfivar Eiiclides propoﬁr.p.h& 3. Hac enimratione
fict,ve omnes alic ab eodems puncto emiffcinter [ fint equales.

XV1lL

DI1AME TER autem circuli; eft re¢ta quedam linea per centrum du@a,& exv. -
traque partein circuli pcriphcrian‘i terminata, qu circulum bifariam fecar.

81 incircalo ducatur recta limea A B,per centrum C,ita vt extrema cins A,Gr B terminentur in periphe.
ria, appellabitur ea circuli diameser.Non igitur omnis in circulorea linea du-
Radiameter dicetur, fed ea jblummdb,qu per centrumvfque ad peripheriam
verinque excendunr. Vnde plures afignari potersnt in circulo diametvi, vnum
\ ver) cemrrum duntaxat. Quod axtem Euclides addit, circulum bxfamm fecari

vepoteper cmnam,dnnrur.flmc enim ﬁt,vr propeer direCtum diametriper cen

trumtranfitum,vering; equales civcunferentiaabfiindantsur. Quodtame Tha-

letem Milefium hacratione demonfivaffe tefta- ‘

tur Proclus . Concipiamus animo, portionem

AD B, accommodari, ¢ caaptm pomom reli-
g8e AE B,itavs diameter A B,communis fit vtvigue porrioni: Si igitur cir-
sumferentia AD B ssongraat penitis circunferentia AE Bmanifc effum eff,
duas illas portiones a diametro fa&dt effe inter fe ¢qu41e: quandoquidem

- wemtya glteram excedis: Sivero circunferentia AD B omni exparte ca- )
deve dicatur fuper circunferentiam A E B, fedvel extracam, vel intra, vel ¢
}4rrm extra, pamm intra;tunc du@are@a i centro C, fecante csrcunferentiam AD B,in D,cr circunfes
ventiam AE B, inE, erunt duareile CD,CE, ducle ex centroad circunferentiam eiufdem circuli cqaale:,
percirculi definizionem, cim tamen vna fit pars alteriss, quod et abfurdum. Non ergo cadet vna circunfe-
rentiaextra aliam,velintra,vel partim extra,partim intra, fed ambeinter [¢ aptabuntar, idedque aqudu
erunt. quod demonftrandum proponebatur.

Ex hac demanﬁmnone conjlat diametrum non folum tmnnfermmm, Verumetiamtoram arcam cis-
culi fecare bifariam. Cim enim femicircunferentic fibi mutuo congruant,ve ojfeuﬁlm et congruent etiam
Juperficies ipfe intey diametrum ;& viramque mmnfermum comprehenfs, chm neutra alteram exce~
ddr Quare equales inter f¢ erunt.

X11 X
SEMICIRCVLVSverd cltfigura,que continetur fub dxamctro,& fubealinea,
guz decirculi pcnphcrxa aufertur. .

ExXEMpLI grasid,in fuperioricirculo fignra AD B,contéta fub diametro 4 B,&r pmpbma ADBdi
citur femirculus,quia, ve in precedenti defimstione oftendimms,es et dimidiata pars circuli.Eadé ratione evit
" figura A E B,femicirculus. Idems aut? £ punclum C, diametrii fecans bifarii, centyil efbin circnlo, & in femi-
circulo. Quodfiredtalinea B D, nitranfeat per centrum Eﬁubmtr circulms ab eanon bifaria.fed in duas
: . pomotm mequales BAD,B CD quaritea,in qua centrit civculi exiftir,cuiufmods
eft pamo B AD,maior ¢, qtmm alia B C D,extra quam centrum E,reperitar. Effe
. ausEportiones B A D,B C D,inequales,isa probari potest.Concipiatiir per centyums
- Edu&adiamerer adredd BD perpendicularis A C.Siigitur dicle portiones dican-
tur effe aquales,Cr portio B C D, intelligatur moxeri circare@am B D, vt fuper por
tionem B A D,cadat, s6ongracs illa portio buic, & recta F C, recte F A, congrues, ob
angulos rectos adF, g ommes inter fe equales funt ex definit.to. cum fint fibimutuo
demceps.Rela exgo F C,quenunc eade eff,qua F A,maior erit,quam E A.pars ipfius
F A Cum ergo ipfi GEA f it equalié E C, quod ambe ducantur ¢ centroad circunferentiam , erit quoque F C,
maior quam E C,pars quam roti,quod eft abfurdum. Non sgutur portio BC D »portioni B AD,congruet, ﬁd
iptra eam cadet,cuinfmodi et portio B G D,ve retaF G,cadem tiic exg/hn: qus F C,minor pofiit effe quam
¢ EA,vel E C.Sinamg, diceretur cadere extra,vt fi circuluseffet BCD G, CHiNs centrum E,¢» pomo BC D,c.z
devet extra B G D,qualis e5? portio B A D,effet rurfus F A,eade tunc exiftens,que F Cmasor 4 EG, boc est.g
E C,atqitapars F C,maior rurfum foret toto E C. quod 46ﬁ:rdum et Ex quopatet,portioné B A D,k qua
centvum E,exiftir, maiorem effereliquaportione BCD, cim bec squalis fit portioni B G D,que pars est por-
tionis B AD.Clim enim offenfumfit t,pomanem BE Dcircare@am B D, circundulam non poffe congrucere
portioni B A D,neque cdm extra;cadet omming intra,qualiseit BG D.

- XIX.
RECTILINE AE figure funt, quz fub reis lineis contmcntur.

Po s 1 definicionem circuls,rradstsrus iam Exclides defcriptiones variarum figurayam, explicat prits
T quatiam

i
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quanam ﬁgun dicantur rc&:lmu De bis enim potifiimism fermo fusursis et in Inﬁe Libris. Ommes igituy
Jigureplana,que vndiq, vectis clauduntay lineis,reQilinea nuncupansur. Ex que per/picaum est jig‘um pla-
nas curuis lineis comprehenfas, dici curuiliness: Easverd,que pavtim curwis,partim recis circum/fCribuntsr,
appellari mixsas. V aria ausem nunc genera ﬁgtlrdrum reclilinearum ab Exclide defcribentar.

X X.
T RILATE RAE quxdcm, quz fub tribus.

AFFF RMA n s Euclides, casreilineas figuras dici rrilateras, qu pribus veddis lineis circumferibun-
tur , aperté nobis innuit , guonam modo Triangulums definiyi debeas. Cim enim in reGiliness figuris tor fint
anguli,quot lasera, feurecle linee, ex quibus conflant,d dicetur priangulum,) figura mbus n&ﬂ lmm comsen<
m,ama omnés [Pecies iam iam adducentur. < - - -

XXI o o
QVADRILATERAE verd quzfubquatuor. S »

EA D EM Tatione mt Q_'qdrmgub;m ﬁgxrz qmmm re&u Imwnmm , CNiNs VaTia ﬁa‘m mox
ﬁcbﬁquamlr .
XX I L a Iz

" MVLTILATERAE autem, que fub pluribus, quam tatuor , reis fineis
comprchcndumur '

Q7 o N 1AM fpeciesretilinearum fig ﬁ urarum ﬁmr mnumembde:,pnp/cr mﬁmrum vymmmlm pro-
greffum : Nam tres reita linea claudentes figuram efficiunt primam fpeciems, Sub quaommiatriangulacon-
tinentar; quatsor conflirusnt fecundam ; que oimnia qmdmnguta comp 3 QNInQRETETLIAM COMPE~
nint fpeciem; [bx quartam, arque sea deinceps infinird: 1deo Euclides,ng infinitatembanc figurarum co«,

. gatuy perfequs,Vocar omnes abias figuras reilineas,qué glurtha quam quatwor,reis lincis ctrmnﬁnhm-
tur, generali vocabulo Multilateras; contentus denominatione rrilaterarum figurarum, & quadrilatera-
74, forafSis eam ob caufam, quodpuufue in prioribua bis libyis de Triangulis, atque Quadrangulis fermo
babeatiir, & Juod facile ad finiilitudinem harum duarum ﬁmm;m casere ompes a quolibes definiri pof~

«  fint. Quis enim ex dictis nog collsga, figuram quingue lineis rectis contentam appellari qumqmlateum,é'
Jexlineis comprebenﬁ:m ﬁx:lateram,arque reliquas m{em m oda ? S ctmydm 'atmct huiufmodifigura
. qumqumgﬁlz; fzxwgul&, /' ‘)tangul.z, ¢re. R ,
. L XXM e

T a,u, A 1: ERA R w M, aptgm figuracum ; Acquﬂatcrum am cft tnangulum quod

malatcra habet zqualia. DU

DBscEinpiIz- uqdﬁmw Pecies riangulornm. Quia virs tridiynla
‘diuidi po]imt vel balnta rarione latexum, vel mylmun, declasat priss ﬁe—
cies prioris diuifionis, quie tres funt dustaxat, quod rrig.Lageratribus pansim
- modisfefe, offin mlmberc Aut enim omnia aqualia funt; aut dyotapiim,ters
tioexiftente veln mmrc, vel minore; AUt omnia snaqualia. Quando {gstur om-
"mintrialatérainter fe equalia funt,dicirur triangslum Aequilaserem. Porrk
excqm[ tate omnium trium larerdd trianguli aquilaters infertur, smmestyss.
ciws 4ngulo: ¢qu4!z: quog eff¢ cen ad 5.propafic. buiss Ix(m dnlnjbqhm

XXIV. 2% -0

-IsOSCeLES autem eft, quod duo ta3othm 2.
quhha haberlatera.

'E x hac ruyfum equalitate duorum laterum rrungah Ifofces
* " lisefficitur, duos angulos Superreliquum latsus etiam cffe equales,
" vt demsonftrabis Enclides propofitione quinta buiss libri. Appo«
~ fuimus autem duo triangula Ifo ofcelia, quorum priss habet ter-
 tium latus vevouis aqualium mains, poflerius autem sdem mi-

nus obtinet :ita vt due fint t Peces triangmls Yfofielis; alterum,
cumrerﬁltm latus j' ¢ ptrouis apubum maius; éulrmcm, amu tertium l.ma Virouis aqualism sminy [ ts

SCALEN v M verd eft, quod tria mzquaha habet latera

Hi ¢ denique ex inequalitate omnium laterii erianguli Scaleni colligitur omminm angnlorum inaqua-
hm,vr g{lmdemr propof18.huiss 1.1ib. Porry ex bis conftas, codem mdo porsiffe dinidi srianguinminrym

4
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[pecies, fiaqualitatis angulorumratio haberetur. Cim enim aut omnes tres an-

- gl fint mter fe aquales; aut duo tantim , tertio maiore , vel minore exftente;
ant omnestres inequales; exir emme trsangulnm , vel equiangulum, habexs tres
omnes angulos equales; vel duorum tantum angulorum equalium; vel omnium
angulorum inequaliums quersm primum quidem Aequilatero, fecundum verd
Ifofcelicertium denig, Scaleno refpondet triangulo. Caterum quanam artecon-

’ : SEruenda fint rviangulahatiss partitionis fuper quanis dataveita lineafinita,tra-
Cw Lo ~ demms propofitionc prima buirs libri.

: o XXVI .
-+ AD hzcetiam, trilaterarum figutarum, Re@angulum quidem triangulumeft,
quod re&tum angulum habet. . ’

N N c exponit triangulorum [pecies inxa pv)m'br? diusfionem, babitarationevarietatis angulorums.
Quiaver triatantummodo funt angulorii retilincorsm genera dinet[a; (Omnis enim angulus reclilineus
velgest recius,vel obtufus,vel acuens, vt fupra diximas; ) fie ve tres quoque [Becies rriangulorum fuub hac con-

- fiderationcreperiantur.Nam aut vnus angulss trianguli eit reGus,cy ob

eam vem reliquiacuti, vt ex 17.propofit.1.lib.conflabit ; aut obtufus , &

beandem caufamreliquiacusi,aut denique nulins rectsinubiusg, obru.
Sus fed ommes acuti.Quando igitur triangulum aliquod haber angulum

vuum reCtam,vocatur ab Exclide, ¢ aliis Geametris Rectangulum. Po-
restautem triangulum buiufinodi effe vel Ifofceles, vel fcalenum, vt he
figureindicant,aquilaterum antem nulla ratione. Proper equalitarens

SN S enim laterumeffent per ed, que propefit.s.diccmss, omnes etiam anguli

aqaileshiéod;,civm yns concedatur yectus,omnes tres recti, quod pugnas cum propofit.i7.¢r 32.buius libri.
o . XX VIL 4

-+ “AMBLYGONIVM autem, quod obtufum an-
‘gulumhabet. -
TR1ANG» L7 v Amblygoniit, fine obrufangulum effe quo-
- que poteit vel Ifofceles, vel fcalennm, vt in bis figuris cernitar, now
aut? equilateri,alias eadem ratione effent omnes trés anguli per ea,
quepropafis.s. oftendemus, equales,ideoq, civnus ponatur obrufus,
Loup nlioarir it oés tres obtufiugd malss mugis pugnat cipropof7.Gr 32.bikssu il
* . X X I l X . ‘ .
1w X ¥@& O NI V3Lverd, quod tres habet aciitos angulos. A
-80.34-4 ¥ tanguhiin Oxygonium, fiue acutanguliim,potest effe vel aquilaseram,vel Ifdfeeles,vel Scale~
MRVICoWpicer i triangulis,qud in [peciebus priovis diuifionss [pectanda exhibuimss,ne eadem bic fru-
fre: #p"érahmf’ Ex diélis igituy palam fit,triangulum qu‘odmnq, equilaterum, cffe neceffaro Oxygoniums
4Mt‘~¥})ﬂml«m,tam Ifofitles, g Scalenii,effe Vel Retangulum,vel Amblygonium,vel Oxygonium; atg,
Hofesles@%ygonium rurfiom duplex, 1fofceles nimiri Oxygoninmbabens tertium latus vivouis equalii ma
mexrg 1 fofCeles Oxygomtambabeni revesum Latus vevouis equalisi minns:Vt ynica fit (peciestrianguli aqui-
um;,%}-.«m Yero ifofcetis,&r frei Scaleni: drq, in oniuerfum o@o triangulorum genera: aquilaterii, quod
- perpetud Oxygonium effe diximus, 1fofceles rectangalum,ifofieles Amblygonium,lfofceles Oxygonium ba-
bens tertium larus viyouis aqualviimaiws, 1fofceles Oxygonium babens latus tertid vivouis equalinm mins,
Stalenil rectangulum,Scalenani Amblygonium,&r Scalenid Oxygonium. Qua etiam hifce Licebit nominibus
immutatis appellare, ReGangulum 1(ofi eles,Rectangulum Scaleni, Amblygonid 1fofieles. Amblygonium Sca
Tenum, Oxygonium equilaterd, Oxygoniam 1fofceles,habens tertsum larus veyouis aqualium maius,0xygo-
wium1fofceles habestertium latus verouss equalium minus, & Oxygonium Scalend. Quare perfpicusm est,
quamna conntxionem,fie affinitat? habeant meer e triangula veriufg, partitionis. Poffe auté dari triangs
Istm Ifofceles Oxygonium,curis duori laveril equaliisverymuis tertio fit minus,ve recle animaduertit Prap-
tiftus Bavovins m fua Cofmogtaphia,oftendenin ad propof.i5 lib.4.In omni porry triaugulo,cuws duo gte-
sunque lstera expreffe nomindntur folet veliqui latms tertium & Mathematicis appellsri Bafis,fine illud in
firninfimumoccapetlocam, fise fupremum,&re. Hoc te breuiter monere volui,ne putares aliquid latere my
Seery in bafe srianguls intelligeresg, quodlibet lasus, ommi difirimine remoto, bafis nomine poffe nuncupars.

. XXIX.
A VADRILATERARYV M autem figurarum, Quadratum quidem eft,quod &
zquilatctim, & reangulum ct. n - |
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LISER PRIMVS "

v Posr figurdrumtrilaterarum [pecics, exponit iam fingulatin quadyilaterss figiras, recenfendo guin-
' que tantummodo eqrum genera, qornms quatwor priova regularia funt, pofters
O antem & quintam irvegulare. Prima figura quadrilatera dicitur Quadratum,cu-
d - ing quidems ommia quatuor lateia inter fe equalia exiftunt, omnesgq, anguliredi.
’ Iraque quadyangilum aquilaterii;&r non reClangulum vel contra,rectangulum,
: Gr non equilaterum , nequaguam Quadratum appellabitur. Docebit autem Ex-
clides propofir.4 6.buius libri, quonam modo coufiruendum fit quadrasum fuper
- - rcéh lineapropofitafiniza.
T XXX
- ALTERA verd partc longior ﬁgura cﬁ quz rc&anguli
quidem , at zquilatera non cft.

Srcv N DU figura qmnwm.mamr d:m  parte longior, in qua qui-
- demanguli funt recti, at latera non funt inter f¢ aqualia, quamuis bina oppofise
.~ inverfe equaliaexifians. Vi in altera parte longiori ABC D, latera A B,D C, in~
" terfo,cr AD,BC,inter f¢ quoque equalia funt, cum ABCD, propter angwlo-
Lo yumyectitudinem, parallclogrammum fit, v inbo¢ libyo ad propofitionem trige-
L IAMYRATIEM nﬂmdmw A
. . XXXL - . . B
A s RHombvsantemqu¢zquiliterafed re¢tangula noneft
' 7 X" Hoaxcfigurasertixinter quadrilaterss, que Rhombus dicisur,oppofitas pror fus
baber conditiones,cr dinerfus s conditionsbus figure altera parse longioris. Habes
- emims omiis larera aqualia , angulos verd non recos, & imequales, quamyis bini
oppofiti mrer [¢ equales exiftant. V¢ in Rbombo A B C D,anguli 4,6 C, inter ji'.
& B,&r D, quoque snter [ equales funt,cim A B CD,propter aqualitatem late=

rum , parallelogrammum fit , cen ad candem propofitionem rrgt/imamqurmm
- buinslibri demonfirabitur;

. L XXXIL

RHOMBOIDES verd, quz aduerfa &latera, & angulos ha.
bens inter fe zqualcs, nequezquilatera eft, neque reGangula. .

Es 1 bec figura,que Rbomboides vocatur, quadrato omni ex parte oppofita. Na

© heg, eius latera omnix equalia funt, neque viins angslusreclus, fed tamen lateva bi-
na oppofita,qualia funt A B,C D,é A D,BC,in Rhomboide A B C D,equalia inter fe,
item anguli bind oppofiti,quales funt A;C,cr B,D,inter f¢ ex!funtaqualz: Héigieur
\, quaruor figure quadrilatera dici poﬁmt regulares; catere vero omnes, qnmmqtu

ﬁmr, irregulaves, Doeee

_ © XXXIIL

. PRAETER hasautem,reliquz quadrilatere figure, Trapezid appéllentur.

- Kerrqw.as emnesfiguras quadrilareras,que a predillio guatsor differunt, ira vt neg,latera omnia

¥ aqualia, neg, omnes angulos aquales, feu reclos,meque latesa binaoppofita; sneg, an=

‘ | gulos bmo:oppof iros habeat inter (¢ /é aqule.r generalivocabuloTrapezianominat:

- quequidem cum snfinitis modis variar quedt,retfe irregulares nuncupabantur Pof=:
Sunt enim duo anguli effe reti,vel vnus tantum,vel etiam nullss,fed vel vaus obrufus,
Cr aly acuti,vel dfw obeufi, & altj acuti,Gre. Eademg, fievi potesl quafi diyifio penes
latera; Nam vel aliqua equalia mrerf funt,vel nullum aicers est equale,¢rc.Deter<
minatas porro trapez.iorum fbecies nonnulles afferemss post definizioné linearum pa
rallelarum, fou equidiftantrim , & parallelogrammi.

XXX1V.

L PARALLE L.A! re&zlinez funt,quz cimin codém fint pland, & ex vtraqae.
partcm irfinitum producantut, in neutram {ibi mutuoincidunt. ‘

" 91 dua,velplutes redle linee dicantur pavallele, Siue aquidiftantes,non fatis eff, vt in quamcanqué par-
tem,etiam [Patio infinito,preduclanunqua ad vum punctim cotunt ; fed néceffe quogue eft, vt in vna pla-
K« fuperficie exiftunt. Multe figuidem linearecte non exiftentes in eadem fuperficie plana producle ad fpa-
sidgn mﬁmtum, nunguam IMInEN consleniunt, & tamen nom funt parallele dicende; quales funr exempl
{um dnareltalineein rranfuorfim pofisainmedio atve, & nemfe cangeiites; Ha ieniin iinguam coirs

“ 1




1 EVCLIDIS CEOMETRIEX

poffunt. Dicuntur antenm dudrelalinecin cadem exiftereplans fuperficie, quando fuperficies aliqua plang
ynicaruin 4ccommaz{at4, savromnis punitallive tangat, & circaillamimmobilem circumuoluta alteri

© quoque accommodari potest fecundums omnia eivs puncta , quamuisyeipfa in duabﬁﬁtﬁrﬁﬁ?&tkﬁh&rﬁ:
repersasur; Ve propofiris duabus rectis lineis AB,CD, fi fuperficses aliquaplanarelly A B, applicerur,ombnia

: : - cius tanges pun@a,ita vecirca ilam circumdutla tangar quog, opnia.

| pundaalrerivsrelle CD; dicetur buisfmods recte dus linee in eadem
c o fuperficié plana exiftere, aliasnon. Sisgiturbe ducredelinee cadem

, .. momcoZant,ctiamfi infinite producantur tam udpartes A,C, quam ad
B,D.appellabuntur parallelé, fiue equidiftantes. Csersm planiis perfedtinsg intellyges in 11.1tb. quo mode
dnzvelelineevel eviam pluresin cadem dicautur fuperficie exiffere: Satis fit bhoc loco bregiter admonuiffe,
redte ab Euclide veramque conditionem cffe pofiram in definitione linearwm parallelarum, Debent enim in
eodem cxiftere plano,c producle in viramuss partem nunquamin vnsm conuenire, quay & produ~
Bio continuctur ad [patium infinirum.Quid fi ducrecta linee per immenfum aliquod fpgrium extenfenon
¥ernantur coire,confler tamen, eas tandem ex vna paree longius protractas mvyuum pun@um confenturas,
Yuamais ex altera femper magis ac magis intey fe diftent,ac difinngantar,nequaquans ephellande erunt Pha
vallele. Quoriefcunque ergo due Imearette dicantur a quopiam effe parallele , ss peceff e¥f concedr, ills in
yna ; cademq, fuperficiciacere , & nunquampeffe coire. Semiliter.fi quis concludere velil, duas re® s liseas
effe parallelss, hic demonfret prisis oporret,eas in eodem exiftere plano,Cr innextram pagtemprodiiies éom
dungipoffe. Qua inre non paucividentur ballucinari, qusex co duntaxat conantur oftendere, aliquasretau
lingas eff; parallelas,quod in neutram parsem coeant etiamfi infinite producantur,nulla faita proTfus men

“#ione alterins coriditionis,que eafdem lineas in eodem requiris exiftere plano. ” £
Hrc finem imponit Euclides definivionibus primilibri. Quoniam vers bec eodem fibro mentio fier figu=
ve, gxe Parallelogrammnam, nec non carim, que complementa parallelogrammi dicuntur , seceffarium efe
dwximus,duabus definitionibus adiundis explicare, quid fit Paralielogrammum, & 1&«:  finr padelagr{m-
m) complementa,ve faciliui demonflyationes percipiantur. : . |
I XXXV. . ,
PARALLELOGRAMMYV M cft figuraquadrilatera, cuius binToppofirajate.
ra funt parallela, feu zquidiftantia.
¥ r.figra quadrilatera A B € D,figuidem latus A B.equidiftet Lateri D C,Cp latus AD, luteri B Cnune
o . cupasur Parallelogrammum. Sunt autem quatuor folim parallelogramma
A ] Quadratum figura altera parce longior,Rhombws,¢» Rbomboides, quorii priota
‘ duorecangula,quod ommes angulos habeant reclos,pofteriora vers duononres
Cangula vocantur,quodnullus in cis angulus cxiftat reclus. Caterim, guatuor
has figuras efe parallelogramma,oftendemus ad propofit. 3.4.biuius libri. Itague
poffumus quadrilaseras figuras, (vt & antiqui Geomerre) dinidere in Paralle-
logramanum, & Trapexium. Pargllelogrammum rurfus inyedangulum, & e-
@ quilarerum,quale eft Quadratum; in nec yedlangulum,nec equilaterum,qua-
o le est Rhomboides; inrectangulum, fed non equilarerum,qualis et figura alte-
vaparte longior; & in equilatersm, fed nonrelangulum , cuinfmods et Rhombws. Trapeziorum quog, ae
bixd quidem habet dud latera oppdfitaparallels,, alia vero duo minime; aliud autcm nyla oppofita Laters
baber parallela. Praterea illud prius vel habet duo illa latera, que non funt parallels, inser (¢ equalia,, dici-
tirque Trapezium 1fofceles ; vel indqualia, Trapesinmg,Scalenum appellatur. 1tag, ex hicomnibus feprem
genera figurarum quadrilateraram conflitui poffunt ; Quadratum', figura altera parre longior , Rhomb s,

Rhomboides;Trapesium Iﬁzﬁeln,f'm]ez,ium'Smlmum, & Trapexinm dudirregulary,in quo nulls laters
; 1

{
’
b

'

Junt parallela, N _
_ XXXV R i
C v M verd in parallelogrammio diametér du@a fuerit, duzqudlinez ]atcrip_‘L
parallclz fecantes diametrum in vno codemd; punélo, ita vt parallciogranfmum
ab hifce parallelis in quatuor diftribuatur parailelogramma; appellantur duo illa,
i - per quz diameter non tranfit,complementa;duove-
A % ro reliqua, per qua diameter incedit , circa diamerrii
\ confiftere dicuntur. , BT -
81 parallelogrammum A BCD, in guodiameter A C; &r linea'
EF, fecans diametrum in G, & parallelg exiftens lateribus AD, B G;,
Item linea H 1.fecans dianictrum in eodem puncto. G,parallelag, ldtqf*
ribus A B, D C, exiffens. Qua camita fint, perfBicuuin eft, parallclo-,

€ grammum rosum dinsfum effi i guatucr paraliclogramma, quorum
guidens’

.
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guidersduo E B 1G, GF DH, per qua didvicter A C, nowtranfit, yocanrura Geometris complement , fine
Jupplementa reliquorum duorum AE GH, G1CF, que dicuntur ‘rir’m‘l diametrim confiftere; quippe cim
per ed diameter tranfear, vt videre eft in prefenti figura. /

PETITIONES, SIVE POSTVLATA

P osTVLETVR,VtAquouispundo in quoduis punéum, teati lincar du:

cere concedatur. i o . s .
' Pr.1M 7 v hocpoftulatum planum admodum e, five@le confideren-

+ turea,quepanlo ante delinea feripfimss. Nam ci lisiea fit flixus quidam
puncliimagmarins,atg, adei linearecta fluxus directo omninio itinere pro-

" grediens [it vt fi punéum quodpsd ad alind directs moueri intellexerimue,

aa  Audafanefit apuindoadpunitumrectalinea: 1d quod prima hac petirio-
R ne poftulat Evclides, quemadmodum bic vides 2 punclo A, dictam cffe re=
&amlincam ed pundum B &b eodeniq, aliam ad pun@um C; Irem aliamizd puin@um D ; & fic innumetd
alic ap codem pando educi poffunt ad alia asg, alia pundda. : gl

E 1 re@am lineam terminatain in continuum re@ta produderd.

« Q% o D fi punétum illud ferri udbuc cogitauerimus mots diredlé,

A B G ep & qus omnisinclinationis fir expers,produdla erit ipfaredtalinea ter-

minata, Cr nunquam erit finis buius produtionis ,cum punclumillud

N - intelligere poffsmus moner ad infinitam diftdriam: Sié ek refta AR,
produtacst prim in contingium ad punétuni C, Deinde ad punctum D,&re:

- o ik

1T E M quouis ¢énrtto, & intéruallo citculum defcriberé.

; . LA verd fi terminatamredam lineam ciiufcung quansicatis menti

conceperimus applicatd effe fecundsiim alteril extremivad guoduis pundit
ipfamg, circa boc punitum fixum circindsici,donec ad eums resiertasur loa

" be

petitiosubes. Exemplum babes m bis quingué lineis A B,A C,AD,AE,AF.
que fingulacircacentrum A circiumisoluta fingulos circilos defCripferung
iuxtd quantitatem.fex intersallum spfarum. .

PR E T LR beciridpoftulata, quibus Euclides contentus fust , fumk
multa alia dque facilia, ¢ quibus duntaxas in medium proferre decresi ik
)  Iud, quodfrequentissgepetendsim evit in progreffu rorius Geomeiria: Rea
diqua chinia pridens Le@or ex fevelfacile intelliget. : :

1TE M quacuiqiié magnitudiné data, fumi poffe aliam thagnitiidin vel maid:
rem,vel minorem. . :

OM N 1 5 enim quantitai continia per addisiontim aisgeri,per dinifionZ verd dimiinici potes¥infinice: Vb
denunquam dabitur quantitas continua aded magna,quin ea maior dari pofiit: neq, tamparua,quin minoy
eapofiit exbiberi.Ho idem in numeris verii edl, g ad additionem pertinet. Nani quilbet numerss per contis
nuam addisiont yniratis augeri porest infinis2:quasis in eiiis diiminutione ad vnitat? indiuidua deseniatuts

COMMVNES NOTIONES, SIVE
’ Axiomata, quz & Pronunciata dici folent;
‘ vel Dignitates.
1. .

.. QVAE cidem zqualia, &inter fe funit 2qualia. Et quod viio Zqtalium fhains

eft,aut minus, maius quogq; eft,aut minus altero zqualium. Et fi vnum zquialium

maius g&, autminus magnitudine quapiam, alterum quog; zqualiim cadem mas
gnitudine maius eft,aut minus. ) ,

- Fra R roullarationepotest,vt due quantiéates inequales,equales fint alteri quantitasi. Si enim minot
sllerum propofite quantisasi equalis extiteris,excedet eandem vecelfarid maioy ilarum; Et fi maior equatis

cum,a quo dimoueri cpif, defcriptus erit circulis,effeltumq,quod tersia .

(14
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Sfuerit propofite quantitati, fuperabitur minor ab eadem. Quarereite coligitur, quantitases, gua cidom
guantitart equales fuerint , inter f¢ aquales quogque effe . Religue quoquc partes Axiomatis 4 %0bss adseil e
quod frequentemvfum babeant clarifiime funs. ‘ o

I : .

E T i 2qualibus zqualia adie@a fint, tota funt zqualia. .

81 entm quantirates conflae, fiuc compofite, inequales forent , proculdubid maiori plus effet adieGuns,
quam iiinori, cum antea equales extiserint. Quare ex addirione equalium quantitatum «d quantItates &<
quales, conficientur quantitases quog, equales.

o : '111 )
. E7 {i abaqualibus zqualia ablata fin, quz relinquuntut, fuat 2qualia.
N1 v firelique quantitates forent inequales,i minore plus fuiffet detvaBum,quim s maiore, . -
' ) 1V. : -

... ET i inzqualibus 2qualiaadie@a fint, totafunt inzqualia. Et,fiinzqualibus
inzqualia adie@a fint,maiori maius,& minori minus,tota funt inzqualia,illud ni-
mirum maius,& hocminus. ’ ‘ -
Q1N &, fiaqualibus inequalia adie@a fint , tota erunt inequalia: quoniam masor quantitas addite~
vii equalium,maioremeonflituit giantitatem,quam minor alteri aqualiom adiela: quemadmodum ¢ fi
inzqualibus aqualia adyjciansur, compofira quantitas ex masore, maior e5f,quam compofita ex minore. Al-
Weram partem buins Axiomatis nos adicsimus,propter frequentem esss vfum. _ - " .
E T fiabinzqualibus zqualiaablata fint,reliqua funt inzqualiaEt fiablnzqua-
libus inzqualiaablata {int,3 maiori minus,& 3 minori maius,reliqua funt inzqua-

Jia,illud nimirum maius, & hoc minus. :

S1c etiam,Si ab equalibus inequalia ablata fint, veliqua eruntinaqualia’: quia maioy quantitas ablete
yelinguet minoré quantitasem, g minor; quemadmodum refiduii masoris maius eft vefiduo mirwwvis, fi aqua-
lia auferantuy ab mequalibus . Caterum Euclides now docet, quidnam fimpliciter,&r abfolute gignasur exe .
~wdditione quantitatuminequalium ad guantitares inaquales,vel quidrelinguatur pest fubtraltioneniine-

- qualium quantitatum ab inequalibus quantitatibus. propterea @ nibil certd coligi inde potestnifi quande

maiori maivs additur, & amaiori minus desvabitur,vt in fecunda parte Axiomatis diltumes}, quam nes ob
snfignem eius veilitatem adiecsmus. Poffunt enim compofite quantizates,velrefidue, effe & inequales,ér 2~
quales. S enim ad 7.0 5.addantur 4.¢ 3. efficientur u.Cr 8.que funt iniqualia. Sic etia fi ex 7.¢r s.detra-
“bantur 2.&r vrelinguétur 5.Gr 4.que funt inequalia. At vero fiad 7.¢r 5.addantur 4.Gr 6.conficientur iv.es
1.que aqualia funt.Item fi detrabantur 3.7 1. e 7.6y s.remanchunt ¢.¢r 4.que equalia quogae exiftune.
~." Po & R 0 inhis oymibus promunciatis, primo excepto, nomine equalium quantitatumintelligenda est e~
tiam vna (o eadem multis communis. Siensm aqualibss idem commane adyciatur, totafient equalia: Et ﬁ
ab equalibus sdem commune desrabatur ,refidua equialia exunt : Et fiinequalibss idem commune adiicia-

_ yr; veleidem communi addantur inequalia, totafient inequalia : & fiab inequalibus idem commune de-

.8 3.pron.
'b2.pron.

srabatur; vel ab eodem communi inequalia auferantur,refidua exiftent inaqualia.

' : VI a
E T quz cinfdem duplicia funt, inter fe funt 2qualia. Et quod vnius zqualium
duplum cft,duplum cft &alterius zqualium.
" Srmrrrr ER,quaciufdem funteriplicia,vel guadruplicia, vel quincuplicia.Gre. inter fe funt equas
La. 5i enim inequalia forent,Cr maius corums effet duplex,vel triplex, (e alicstus quantitasis, deficeret vti-
qac minus & duplici, veleriplici,Gre. Quodfi conera; minus effer duplex,veltviplex,drc. quantitatic cuiuf~
piam, excederet fane maim duplex ipfum , vel triplex,érc. Hoc autem & ex fecundo axiomase comprobars
potest, ad bunc modum : Si enim dne quantitates equales fuerint alicuitertie, & vevique tertiailla adda-
tur, erunt compofite duplices illius tertia, * fed ¢ inter f¢ equales, ob idem additamentum. Qudd firurfum
compofitis eademtertia adyjciatsr, erunt conflate tviplices einfdem tertie. Cimigitur® & equales inter
J2. properidem additamentum , exiftant: eademg, fit ratio in cereris multiplicibus, per/Picuum erie Axio=
mapropofitum . Secandam porvo partem bsuins axsomatis nes appofuimus, uod non Ao ciss vfus invebw
Geometricis requiratur. ,
. VIL )
E r quzeiufdé (unt dimidia, inter fc zqualia funt. Eccontrd, Quz xqualia fant,
ciufdem funt dimidia. S
) |  ZTY )
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P4 & 2 vatiosie, qas eiufdem fiunt pavtessertiavel quarte,vel quinte,Gr. inter fe equalia fune. .
Ix bié duobus pronunciatis per candem quantitarem intelligi debent quantitates ctiam equiles . Nam
quocqualium duplicia funt,veltriplicia,&re.inter (¢ equalia quog, fune:Itein,qua equalium funt dimidia,
veltertia ,vel quarta, Cre. & intér fe equaliancceffario exiftune. Partem gsoque fecundambuiufce Axio~
Ma2is MO8 AdIUn XIS, PropEerea quod IO INIRALS frequent cr,qRAI: pritid,a Geomeeris vfurpatur.
g 11X '
¥ T quex fibi mutud congruunt,ca irter fefunt 2qualia, .

Ho c eft, ducquantitates,quarumvna fuperpofita alteri,neutra altenam excedis, fed ambeinter f¢ éon,

Zrount,aquales erunt. Ve due linearele dicemtur effe quales,quando vna alteri fuperpofica, ea que fuper-

ponitur,alteri tora congruit,itAve eam nec excedat, nec ab ek excedaruy. Si¢ eviam duo anguli rectilinei e

quales exunt,quando vno alterifuperpofito,is qui fuperponicur.aleerumpec excedir,nec ab eo excedienr,fed-

linee illins cum lineis huivs provfus coincidane : 1t enimerunt inclinationces linearum equales (quamuis li-
Secinterduminter f¢ inequales exiftant. '» '

* EcoN 1 RARI0;Queinter f¢[unt equalia.fibimutno congruent, fialterum alreri fuperponatur.in- -

selligendum est autem,quantitates [ihi mutuo congrutntes, effe aqyales, fecundumid dyntaxas, in quo fibi

© congrunnt ; Congrait anvems longitudo longisudini tantiom, fuperficies fuperficieifolidum folido, lincarum
wclinatio inclinationi linearam,Gre. ' o S e

' | ' 7 ‘ IX, _ |

E T totum fua parte maius eft. S -

C7 1 pars i toto ablatarelinguas adbuc aliguid ,ne ratum ipfum 4#':7" tur; perfPicusum 53, omne to-

tim fua effe parte maivs.
IN fequensibus porre
Iocoinferendu cffe cenfuimus valde necefaria, cum ex: iis Axioma 12.quod Euclidi ef? decimums,demanfirari

Pofie, veibi dicemus. In margine tamen wuineros appofuimms ordini Euclidis refpondentes.
D v AE linez re&tz non habent vaum & idem fegmentum commune. .
No x e difficileiftad Axioma, fi perfecte inselligatur nasuraredte linee.. Com enim lineare@a directo
_ o ~ femper itinere,nullam in {amn defleitendo,producatuy,fierinullaratione po

testvtduelinecrellaba
pretervnicuin pun@um, in quo fe rimu interfecint. Quod tamen breuiter

munem AD. Ex centroautem D, & intersallo D A, 2 defevibatur civowlus fe-
cans duas reclas propofitas in punclis B, & C3Y Erunt igitay due circunferen-
tie A B,A BC, inter f¢ equales, (Sunt enim circunferentia femiciveulorum -

' furdum . Non ergo due recte habent vnum & idem fegmentum commune,
- .« Quodestpropofitum. ' R b

Po s sy N tamenduelineerelle commune babere fegmentum, guandoynam ¢ eandems'redam I
| A G D B numw_nﬂ_iruunt.l’tin hac figura,rects AD,B C,commune ba

<~ bens fegmentum CD; quiaambe voam re@am conflitanne
' o . lmeam AB. Asvers quandodueredafunt diuerfz,quales fué-

ve A B, A C, in fuperiori excwplo, nom poffunt pefiidere fegmenrum aliquod commune, vtredte & Proclo

Suiz demonftrasum. L ' a oL

, X1 .
DVAE re@zin vno pun&to concurrentes, fi producantur ambz, neceffarid fe
mutuo in co pun&ointerfecabunt. ! ~ SR .

tu0 fecate in B nempe C B,productam caderein E.fuprare@am A Bprodu
. &am.Nam fi C B.produitanon cadit fupra A B produ&am,congruet cum
| AB.produla, ita vt tranfeat per D, atqyeitaduereite ABD,CBD,ha-
bebunt idem  fegmentum commune B D, quod in antecedenti axiomate o-
Srenfumest fieri nompoffe: vel certe infra A B,produdam cadet,ita vt C B,
produnitacadat inF, firg,viarecla Imes C B F. Centroigitur B,defcriba-
tur ad quodnisinterualium cirenins A CF D, fecans veias A B,G B produdi in DF. Quia ergoviraquere=
- : b 2

pronxntiatis iur?ﬂwmpimr ordo Euclidis, propterea quod duo alia axiomatahoc:

CARE VIAM PAYT e, QUAMUI Minimam,communem,

Ho c etiam Axioma ex naturalinearectapendet . Quod tamen ita de-
monfirabimus: Cotantdiiarecte A B,C B,in B. Dico illas produttas femu- |

Proclusita demonflyat. Habeant.fi fievi poteit,duareite A B,AC,partem com-

2 3.petit,
b 17.defin.

qualium,cim AD B,AD C, ponantuy effe diamerri) pars Cp toti, quod efabs
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&« ABD, CBF, per centrum B, ducitur, erit tam A C D, quam CF, femicirculus, per definitionsm R. ac

proinde equales evint circunferentie ACD, CF, vt ad definitionem 17. demonflranimm, totum.tr pars.

Quodest abfurdum. : . '
* Dr o proxima Axiomata &b Euclide now ponuntur,quia tamenneceflaria funt ad aliorum Axiomatum
probationes, cabic infernimus. Tra autem fequentia Euclidus funs. : -
XIL
ITE M,omnes angulire®ifunt inter fe zquales. , o

Ho c axiomaapertifimii effe cuiliber poredt ex ro.definizione, qua angnins relfus defiribitur ; propeerea
qyad mflmam.: Lnearum angsium rectum conflisustinm augeri minnive nequis, fed provfus et immutabia
1s. Efficitur enimreGus angnlus a linea perpendiculari, que quidem alsevi limea et e ita fuperfiat, vt faciae
verobique angulos aquales eque magis in vnam partem,quins in alteram inclinet. Ex quo fit,omnes angu-
Jos rectos aguales inter fe effe, cum femper fit cadem inclinatio, quamuis linee fint inaquales interdam.Co

-

- Batuy tamen Proclus ex 10.definitione id demonfirare hacratione : Sint duo angulireti ABC,DEF. quos

»

] i.pcrit.
b1o.defin
€ 2.petit,

~ d1o.defin

XI,

dico effe inter fe aquales. Siemim fieri porest, fint inaquales, sitque

L A 2 " " ABC,maior. Siigitur mente concipiamws punétum E, applicari pun-~
: QoB,r re@amDE,refte AR caderyeils EF,inter reflas AB,BC,
' qualis.est B G, propterea quod angulus D E F; minor pouitur angule
‘ €
S {
p ) [4 r
l/ ®

A BC.2Producarur C B,inreltum ¢x continuum v/que ad H; Cim =
gitur angulus ABC, fit reclus,’ erit angulus ABH, slli deinceps equa-
Uis, & rectus quoque : quare maior etiam angulo AB G. ¢ Produdaan=

tem G B, in rectum ¢ continaum vfque ad Icadet portio produ&e B 1,.

: ' infra C B, produltam, vt in pracedenti Axiomate est demonfiratum.

. Quare ci angulus A B G,ponaturrettus,d fierangulus A B 1,illi deinceps,equalis.Quapropter anguin AB H,

mator quog, erit angulo A B 1, pars roto,quod et abfurdum.Non exgoinaquales funt duo angulirecti propos
Jits, fed aquales. Quod est propoficum: eademd, est ratio inveseris. . s Ly ‘

REc 1 £ autem hoc loco monet Pappus , axioma iftud non poffe conuerti; non enimomnis angalusrecte

, anguio equalis vectus ek, ciimp & curuilinews recto equalis effe qucar, v in 5.lib.demenflrabimus,qui tamen

non dscitur rectus,citm non fit vetiliness. Solw igieur angsulus rectilinews equalis angulo recto,reclus naucs=

Pabienr: Et omues angulireBiinter fe aquales erunt, fine vila exceptione, ' : -

- O XIIL

 ET fi in duasre@as lineas alterare@a incidens ; internos ad eafdemdue partes
angulos duobus re&is minores faciat,duzillz reGe linez in infinitum producte

* fibi mutuo incident ad eas partes,vbi funt anguli duobus re&is minores.

XI1t,

- vrfi in duas lineas ye@as A B, CD,incidens aliarella E T, JSaciarduos
x 1

- Esclides,illas tandem conuenturas effe ad aliquod punétum vnum , verfus
8 campartent,in qua duo anguliminores exiftunt duobus reftis, ve appofitum
exemplum commonfirar Ratio huius peyfpicua est,quontam quando dso an-
guliinterni, & ex eadem parre equales funt duobusrectis,duerects lintein

. R neutram partem coire poffunt, fed equali femper [patio prosendiitar, vt pro-
. i ~ pofitione 28. huiws libri demonftrabitur . Quare fi duo anguliinterni, & ex
. o eademparte efficiantur minores duobusreélis , neceffe est ex eapartedicta-
yum linearum [patisim coarclari, ex alteravero magis ac magis dilatari ; idedyue eas conuenturas tandem
effe aliquando in ynum punitum. Verim, quia axioma hoc fubobfiurumvideri folet tyronibus,immd & nu~
.mero principiorum regcitur & Gémino Geomerra, Proclo, & alys , quod non facile quiuis ci affenfum pra~
beat; prafertim cum reperiantur alie quedam linee, quarum [patism., licet femper magis ac magis coans
gufbetur, (-quemadmodum & in duabus rectis AB, C D, accidit, vt ad propofitiomem vigefimam oanam
huivs libri demonftrabimus. ) nunquam tamen invnum pundam.cocunt , etiamfiinfinite producantar, ve
conflat ex elementis conicis Apollongj Pergei, & ex linea conchsli Nicomedis. 1dcirco pleniorem illins ex~
‘plicationem in fcholium propofitionis vigefime vFane buius libri differimus ,vbi ilud ex Procli fententia

-;E",|

Geometrice demonfbrabimus, vt firme, ac finevlla dubisatione, tanquam verifisnum, ad propofitionisvige-

Jima nona huius libri, (vbi primum eius vfus incipit apparere ) & ad aliarum propofirionum demonffrario-

vt nullus dibitationilocus relinguatur. g ‘ , ‘ }
- XIV. o
- DvAE re@z linezfpatium noncomprchendunt. <

nes pofiit affums . Quod tamen nos aliter guam Proclus , &r quidem magis Geowetvice demonfivabimus, isa

Nritaw

angulos internos, &y ex eadem parte BEF, D F E, tninores duobss reétis, vulf -
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Nr v A M proyfus babet difficulratem hoc prmupmm Si enim du reéte i
wee ex vnaparte cocant ad efficiendum angnlum, neteﬁm) exalteraparte fem-
per magis ac magis difiungentsr fi producantur,vt in exemplo pnpof roperficui
est. Quare vt fuperficies, ﬁarmmvc guodpiain redilinéim ex omni parte Gon-
cludatur,duabus rectis lineis tertia quedam ddiungends eft. Iz enim conficierur

Patium sriangulare, fei figurarumre&ilinearum prima . Proclus tamen demon
fhrat buc pmmpm,

ref¢ARC,AD CJhpnﬁaem ABCD,itavs
due ille refle cotant in duobus punétis A, ¢r
C.Fattodeinde centro C, deferibatur gircx-
lis interiallo CA, > & producantur ree
ABC,ADC,invedtum, & continiumyv(que
ad arcunfermmm,ncmpe adpunéia E, &'F.
Traque quiarede ACE, ACF, tranfeunt per
centram C, € erunt. ﬁmmrmh AE, AEF, infer e qtuk: &ridcirco circunferentia quoque A E,circunfe-
rentia A EF, equalis erit, pars toti,quod fierinon poteif. Now ergoreGaduelines ﬁarmm comprehendunt.
Ruod eit propofitum.
SED quia fortaffis aduerfariss dicet, yelas ABC, ADC, pradu&a: coireiteritin ali quo ptm&o circuni-
Jerentie, vt in E, vel F, atque adeo non fequi, partem aqualem effe toti, demonftrabimus tunc idem Axioma
boc modo:Cocant ergo duzills lineéitcram, f fiers potest,in E. Sumpto puncto Finre@ta AD C,quocunque,
evit AF, minor,quam F E,cum minor fit,quam AF €, Imc est,quam C HE, que ipfi AF C,aqualis eft, atque
ades muled minor, qiam F E. Circulus igitur ex F, dd interuallum P A,
_ deferiptus fecabit re@lain F E;iri H,abque ded C G E,in G. QJonum igi-
tur AF Hdiawizter circaliesi,erit A1H, femicircelus,vt ad definit.17.0-
frendimus ; Portio autem A1G, quam aiifertreita AB G, & in quacen-
trum ion et jémmrculo minor,ve addefinit.i8. demonjlummw Efer-

dum. Quod anrem minor fit portio A1G, femicirculo, oj}mdemw,vt fi-
pra. Nam duéla ex centro F,adredtam A B G, perpendiculari & circun-
solutaportione A1G,circareitam A B G cadet circunferentia A 1G,in=
tra circunferentiam AK G ne pars maior fit quamstotum, vt fupra de-
monflrauimus.
. Coxsr.arhoc etiam Axiowid ex deﬁmmne lineéredde. Cum enim redalinea ﬁt gmnﬁ' ima extens
Joabvio puncto ud aliud,duci poterit vnicatantum linea ab vno punitoad aliud. Quare fi A BC, relaeff,
" mom evit AD C,reda. Quod etiam patet ex definitione Plasonis. Nam fi A B C,eff rectu, abum&mbunt media
illrus extremistates emjdem Igitur mediapunéta linee A D C,non obumbrant extrema,cim vifus per reClam
ABC, feratnr. Non exgoretaeit AD C.

H i s Axiomatis ab Euclide pofitis adiungeius nos nonnulls alia ex 4lm Geometris decerpu, ston minits
seceffaria aifutums demonftrationes Problematum atg, Theorematumi ciim Enclidis, tum ceserorum Ma<
ghematicorum,quam ea,que nobis tradidit Euclides.

XV.

S 1 zqualibus inzqualia adiiciantur,erit totorum exceflus, adlun&oruni éxcel:

fui ®qualis. _ -

: » G Hoc,¢r jéquem prorianciatum defumpfit Prociws ex Pappo . Aé-

- A ——t E qualibusi itaque quantmmbm A B, CD, addantur inaquales BE,DF,

" fitg, BE,miajor quami D F. Es ex B E auferatur B G, sequalisipfi D F,vt

< —5 ¥ Jit G E, exceffus,quo quantitai dddita BE, fuperat quiantitatem addi-

tam D F.Quoniam igitur equalibus A B,C D,addit funt equalia B G,

D F.derunt tara A G, C F,equalia. Quare conflat, totam quantitatem A E, fupevare totam C F, codems exe
e¢ffie G E,quamagnitudo D F.adinnétak magnitudine adiuna B E,fuperatur. Quod efi propofitum.

XVI.
St mzquahbus zqualiaadiungantur,erit totorum exceflus,exceflui corum,quc
4 principio erant,2qualis.

tx cadem figura , inequalibus qamntmbnc BE, DF, addantur equales A B, CD. Et exmaiore BE,

auferatur BG, equalis ipfi D F,vt GE, [it exceffus , quo quantisas B E, quantitasem DF, fuperat . Quo-
: b 32

4

“bocmods : Si fieri pmﬁ vE duelineeyeBia
clundant Juperficiem ; umprebmdmr dua

a 3.petit.
b1.petit.

c:7.d¢£u.

gocircunferentia A1G,minor quam A1H,pars g totum,quod et abfur- -

d 2.prom.



‘a2.pron.

b3.pron.

¢ 3.pron.
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niam igirur &qualibus B G,D F, addita funt equalia A B, C D, * erunt 10t A G, CF, equalia. Quamobyem

tota quantitas AE, fuperabit totam CF, codem excelfis G E, quo maior quantitas propofita BE, minorem

D F.fuperat. Quod e5F propofitum. ’ ‘
. xvir.

S 1 ab mrzqualibus inzqualia demantur, eritreduorum exceflus, excefluiab.

latorum zqualis. ~

i 3" A8 £gualibus A B,C D,asferirurinequalia BE,D F.Sit4,EG, ex-
. - I t'e]fu,quo_ quantitas BE, [uperat quantizatem D F;itave B G,equalié
€ £ = ~—» fit ipfi DF. Quia igitur ab equalibus AB, D, ablata funt cqualia

L . BG,DF, remancbunt AG, CF,equalia. Perfpicunm ergoest, refi-
dusum AE, fuperari 4 refidno CF, codem exceffu E G, quo magnitside ablata BE, ablazam maguitudinens
DF, fuperar. Quoi eft propofitum, , )

o , X1rx.
St ab inzqualibus zqualia demantur, erit refiduorum exceflus exceflui toto-
rum zqualis. .

A 3B 4 inequalibus A B, C D, auferissy equalia AE, CF, Sit§, BG, ekrejm ,que
. tota quantitas A B, [uperat totam quantitatem CD, itavt AG, aqualis fit ipfl
C————i_—-ln CD. Quoniam igitur ab aqualibus A G, CD,ablata funt equalia AE, CF,¢ re-

_ ~ mancbunt EG,FD, equalia. Quarerefidusm E B, fuperabit refiduum F D, eo-
dem exceffu B G, qko tota quantitas A B, fuperas rotam quantitatem C D. Quod ei? propofitum.

AN his quoque quasuor proxime pafitis proninciatis, momine quantitarum equalism intelligenda ef¥
Pna etiam fola quantitai muleis. communis . Si_enim eidem communi inequalia adsciantur , erst trotoruns
exceffus adunclorum exceffui equalis . Et fi inaqualibus idem commune adsungarsir, erst rotorum exceffus,
exceffui eorum, que d principio erant, equalis . Et fi ab codem communi inequalia demantsr, evitvefiduo-
rum exceffis exceffus ablatorum equalis. Et fi abinequalibus idem commmune demasur , eris vefiduorum
exceffus exceffus rotorum equalis. Nam in numeris, [ ad 6.4ddas 5. & 3.fiunt n.&r 9.quotum exceffus eft 2.
idem qui ipforum 5. & 3. Rutfins, fiad 5. & 3.addas 6. fiunt u.cr 9. quorum exceffus 2. idem ef,qus ipforum
5. 3 Item [i ex 8.demas 5. & 2.velinquuntuy 3. 6.quorsm exceffus 3.idem eft,qui ipforum 5. 2. Denis
quefiex io.¢r 2.demas 3.relinquuntr 7.6 4.quorsms exceffus 8. idens et qui ipforum 10.8 7. )

‘ . : - XIX _

O MNE totum 2quale et omnibus fuis partibus fimul fumptis.

Q7 0 N 1.4 M omnespartes fimul fumpta conflituunt rorum , cuiss funt parves, manifeffa e vetitag
buins axiomatis.

XX |

S1 totum totius eft duplum , & ablatum ablati; erit & reliquii reltqui duplum?

VT quiatotus numerss 20. duplus est torixs numeri 105 Et ablatus exillo 6.ablati ex hoc 3. proprevea re-
Uiquusillins 14. duplus etiam eFreliqui bhuins 7. In vniserfum autem boc demonftrabitur propofs. lib.s. mi~
mirum.Si magnitudo magnitudinis eque multiplex fit,atque ablata ablas e,vt decupla,vel centupla,é&re.¢r
rekiquarclique aque multiplex erit, atque roratotiss.

Corr16 1 potest ex diltis cum Proclo, & Gemino boc difecrimen, inter pofinlara, & Axiomata, quod
sumveraque fint per fenota,¢r indemonfivabilia,illa nasuram fapiunt Problematunt, proprerea quod ali=
quid fiers expofiamt ; hec verd , Theoremata imitantuy , ciim nibil fieripetant, fed folim fententiam ali-
quam notifiimam proponant . Differs autem Poftulatum a problemate, quod conflructio poftulatinon in-
digeat vila demonfiratione, problematis autem confiruclionem concedat nemo fine demonfiratione,eo quod
difficile aliquidnobis exhibeat conftruendum. 1dem difcrimen inter Axioma , & Theoremareperitar; ud
enim demonfirari now debet , hoc vero concedendum nulla i yatione, nifi demonffretur . Nam nemo huius
propofitionis demonflyationem, vel etinm probationemrequires. Qua eidem equalia, inter e quoque 2quas
lia funt. Huiws ausem flatim demonfirationem.defiderabit quis. Omnis trianguli tres anguliintcrni equae
Les funt duobusrectis. Idem isdicium habeto dereliquis axiomatis , arque Theorematis , nec non de poftula-
sis,problematisg, '

. Con s .1 quoque, Poftulatorum alia propria effe Geometria, qualia funt illa tria,qua Euclides no-
bis propofuit ; quadam vero communia , & Geometrie, ¢r Arithmetice, cxiufmodi et hoc, Quantitatens
poffeinfinite augeri. Tamenimnumerus , quarm magnitudo , per addicionem augeri potest, ita vt nunquam

Hith incrementi fink reperiatur. 1dem dices de Axiomar#, fine prowunciatis. Naws oilawim,decimum, yn-
’ decimum,
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< decimum, duodecimams , tertismdecimum , & quartumdecimum foli Geometrie conueniunts Reliqua ve-
"vo omnia, adbibentsr O ad demonflrationes Geometricas, & ad Aritbrpg‘;im. Quemadmodum enim ma-
nitudines equales ablata & magnstudinibis equalibus , relinguunt magnitudines :ﬁ\qiMIQ ) jz_'uc hemagni-
tudines linee fint, fiue fuperficies, fiue corpora;ira quoque numeri equales detraitic numeris equalibusre-
linquurit numeros aquales,érc. . o J
H.1 & c dicka anobis fint detriplici boc genere principiorum ,nunc ad demonfErariones accedamus, ex
quibus pleniis,perfectinsg, principiorum omnium natura percipietur.Sunt entm pltfrxma principia Mathe-
maticorum ciufmodi, vt plané non intelligantuz,nifi prius cori vfus appareat in demonfirationibus; id qued
fasis te experientiadocebis. . . . L '
e AN E Q¥ A M porro ad propofitiones Eyclidis interpyetandas venidmus,paucis explicandi esf,quem-
Wam oxdinens , ac modtim in ipfis demonflrationibus fimms fecuti. Primsum csilibet propofitions dups nume-
yos affiximus, quorum alter in margine depictws fignificas ordinem , quem Campanss ex rraditione Arabums
&3 fecurws in Euclidis propofitionibus , alter vero inipfa pnpq_ﬁtz‘mgm fcyie(de/li'npm refe_rt difpofi tiemens
propofitionum ex traditione Theonis, & quam adkuc ob_fmu(: cernimus in cadmﬁna Gracis. 1d ?erb 20 Con=
filio & mobis cstfactum : quoniam cum & quibufdam Gesmetris propofitiones Euclidis iuxts ordinem Cam-
pavi, 4b alvis verd iuxta Théonis [eviem cirentur, ma:gimiqge interdumduo bi intexpretes inzer fe difive-
pent ,in ferie atque ordine propofitionum , id qued maximein 6.7.C& 10.libro perfPicitur; neceffarium effe
duximus, Vt VETIU[quE interpretis RUMCTUS APPINETELHT. 184 enim fier, vt fi qtgwdq numerss propofitionum
& Geometra quopiam cisatus nonvefpondet alseri interpreti; aleeri (altem conueniat . Deinde ne curfus de-
imonflravionum interrumperetur , citauimus principia, & propofitiones Euclidis in margine, prefixa cuilia
bet citationi femper literula aliqua alphabeti,vel alio quouis figno,cui fimilis literula, feu ﬁgnm{t refpondet
-in demonflratione , vt facilsis cognofcarur, ad quem locum qualibet citatiofit referenda. Porro mm"mf
inselligend.s funt hoc medo: . .

s defm; - Primadefwitio, & ﬁc de aljsnumeris, vi{.d;'jz:n. é}.d}ﬁn.é;;
i petit. . Prima petitio, vel primim Poftulatam. '
R jmnm. Primui proviunciatum, fen axjoma, & ita d} reliquis nimeris, vt prisis.
i. primi. © . Primapropofitio primi libri.
23. Vadec. Vigefimatertia propofitio vndecimifibri,
6. rertydec. Sexta mrg'idecimi libri:
9. fexsidec. Nona fextidecimi libri. ' o
13. duodec. Decimatertia libsi duodecimi.
7. qiiindes. Seprinna libri quindecimi.
‘5. qu‘rridcc. Qajmd Iihiqunid:cz’mi,é@.’ .

Exbisaliacitationes a quolibet facile poterunt intclligi. Eadem enim in ommibss et 1atio,

P em

PROBLEMA I PROPOSITIO L
S vPER data reftalinea terminata triangulum Acquilaterum conftitaere.
FEZRE ey N omni problemate dao potifsimidm funtconfiderinds, eonftru&tio illius, quod
(s proponitur, & demonftratio, qua oftenditur, conftru@ioncm re@é efle inftitutam.
. Vrquoniam primum hoc problemaiubet conftituere triangulum &quilaerum fu-
&% perdatarefalinea terminata quacunque, itave linea recta propofita fic vnum latus
) trianguli{ Tunc enim figura dicitur conftituifuper reéla linea,quandoipfa linca ef-
ficitur vnum figur latus)idcircd primam oportet conftruere ex principiis concefsis triangulum
aliquod, deinde demonitraré,ipfum caratione conftraétum,effe ®quilaterd, hoc eft, habere om.
nia tria laterainter fe 2qualia. Quod idem in aliis problematibus perfpici poteft. Hzcetlam duo
reperiuntur ferd in omni Theoremats. Szpenumerd enim vt demonftreturid,quod proponituar;
conftruendumielt, dtqg; efficiendum pridsaliqaid, ceu manifeftum eritin fequentibus. Paucave.
ro admodum funttheoremata,quz nullam requirantconftru@ionem. - ,
811 igitur propofita recta linea términsta AB, fuper quamn conflitaere iubergu'r triangulum
4+
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S i zquilatertin; Centro A, & ititeruallore&e A B,« defcri
batur circulus C B D: Item centro B,& intervallo eiui-
demreétz B A, alius circulus defcribatur CA D, fecans
priorem in pun&is C,& D). Ex quorum vtrouis,nempe
ex C, ¢ ducantur duz reétzlinex C A, CB, ad punéta
A& B; cEritque fuperfe&tam A B, confitutum trian-
gulum AB C, heceft, figutareétilinea contenta tribus
re&islineis. Dico, hoc triasigulum ita conftruGum ne-
ceffario effe zquilaterum. Quoriiam re&= A B,A C,du-
cunturex centro A, ad circunferentiam circuli CBD ¢
. erit re@a AC, re&z AB,zqualis: Rurlus quia reGa
B C, B A,ducuntur ex centro B,ad circuniférentiam eircali C AD,eritreéta B C,re&2 B A,zqus.
«et.pronsun. lis. Tamigitur A C, quim B C,zqualiséft re@z A B. ¢ Quare & A C,B G, iriter fe sequales eriie,
' atque idcirco triangulum ABC, erit zquilaterumi. Super data ergo re&a linea terminata, &c.
Quod faciendum erat.

a3. peth,

b 1.pevie.
. € w.d’ﬁm.

dy.definis.

- SCHOLIV M.
© Wr antEvideas,plures demonflrationes in vna propefitioné contimeri,placnir prima hanc propofitionem
refoluere in prima fua principia,mitio falts ab vitimo (yllogifwio demifivatino. Si quisigutur probarevelss,
triangulum A B C,conflyuctum methodo predi@a,effe aquilaterym,vtctar boc [yllogifmo demonfirante.
833.defin.  Ommerviangulum habens trialareraequalia, * st equilaterum. o
Triangalam A B C,tria babet equalia latera.
Triangulum igitur A B C, eft equilaterum.
Minorem confirmabut ho alio fyllogifmio:
b1.pron, Quacidem aqualia funt® inter fe quoque fant equalia.
Duolatera A C,B C,equalia funt eidem lateri AB. ‘
Igitur & duo latera A C,B C,inter [¢ equalia funt.Ac proprerea omniasrialasera A BB C aqnalia exi-
: Minorem verd buius fyllogifini hac ratione colliger: (funs.
eugdefin.  Lineareitaa centro dulle ad circunferentiam circuli, © inter f¢ funt aguales.

Linee A B,AC, fant ducteacentro Aadcircunferentsam C B D.

Suntigitur linee A B,A C,equalesinterfe.

Eadémqueratione evssnt linee A B, B C, aquales , ciins ducantar & centre B, ad circanferentiam CAD.
Quamiobrem minor pracedentis (yllogifni fota confirmataevit, _

Non aliter refolui porerant omnes alic propofitiones, hon folnm Enclidis , verim ctiam cateroram Ma~
thematicorum. Negligunt tamen Mathematici refolutionem iftam in fuis demonfirationibus,eo quod bre-
nins,ac faciliss fine eademonfivent id,quod proponisur,vt perfpicuii effe potest ex fuperiori demonfiratione.

S1 quis autem fuper data veitadefideret confliruere triangulumquoque 1fofceles, & Jealenum , idcum
Proclo in bunc modum efficier. Sitrecta linea A B,circa quam ex centris A,y B, defeyibantur dus circuli,vi

d 2.perit. priss. d Deinde producatur A B,invtramque partem ad circunferen-
e 3.petit. tias v(g,ad punita C,&r D. Atque centro A, internallo vero A D, de-
\ feribatur circulus ED F. Item centro B, interuallo vero B C, circulme

ECF, fecans priorem in pun&is E,Cr F. Ex quorumveroliber,nempe

£ 1.peti, ex E,f ducantur ad punda A, & B, duerede E AEb. Fallumg, evie
g ro.defin. fupér reta A B8 triangulum A B E; quod dico effe 1fofceles,nimiram
) dno latera AE,B E effe & aqualia inter fe,cs maiora latere A B.Cums

h15.deSin. enimrete A E, A D,ducanturé centre A,ad circinferentiam ED F,b
erit AE, dqualisyee AD. Item ciiiirelta BE,B C, ducitur ¢ centre

i15. defin. B,ad circinfetentiam E CF, i erif B E,aqualis ecta B C: Sunt autems

reite AD,B C,aqualesinter fe,(viraqie enim A C,¢r BD,aqualis eSfrecle A B; cum A B,AC,ex codem cen-

tro Aad civcunferentiam ducantur; Item B A,B D,ex eodem centro B,ad circunferétiam quoque egredian-

kupron. rurXQuare AC,B D,aquales inter [¢ erunt. Addiro igitur communireta A B, erit tota AD,toti B C,equa~

la.pronun. fis.) ™ Igitur A E,B E,equales quog, inter fe erunt. Q4dd vers viraque A E,B E, maior fit, quam A B, per[pi-

mi.pron. cuum est,cum AD, eqstulis oftenfaipfi A E, ® maior fir, quim A B ltem BC, equalis demonfirataipfi BE,®

n 9.pron. maior quoque fir, quam A B. Conflitutum igitur eft fuperre@a A B, Ifofceles A BE, babens duo latera AE,

og.pron. BE, aqualiainter f¢,Cr maiora lasere A B,quod faciendum evat. Atg,bec eft demonfiratio Procli, alierim-~
que mnterpretum Euclidis. ’ R

pis-defin.  BR 1y 15 s tamenvidetur mibipoffe demonfirari triangulum A B E,cffe 1fofeeles,bacratione. P Quo-

niam AE, equalis effrele AD,(rre@la AD, effduplare@te A B, propterea ¢ BABD, equalesinter fe funt;

qus.defin. erit & AE, duplare@a A B. Rarfus 9 quia BE, equalis eff ye@la B C, ¢ B C,dupla eft ipfins A B, propterea

riséchin. @7 AB,AC.aequales funtinter fe,erit & B E,dupla ipfins A B. Cimigitur vivag, A E, BE, dupla fit eisfdem

s6.p on. ABFcrunt AE,BE,inter feequales,maioresg, propterearedia A B. fofceles erge eff trianguism AB E-

‘ 14
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. Lavverd, fiexpunio A, * dacatur lineareCla AG, ad circunferentiam E G F, quanon fit eadem que- 3 1. petit,
‘AE,vel AD, fecans civcunferétiam E H D, in punélo H,Cr ex'G,ad B dycatur aliareta G B, ¢ conflitutam b 1.petiv,
erit triangulum A B G fuper redta A B,quod dico effe [calensm.® Quoniam A G,maior est,quam AH: ¢ Sung < 2o.defin.
anrens AH,A E,ex centro Adutie inter [eequales; erit & A G,maior quam A E,hoc eft,quam B E,queoften d 9.pron.
faeft aqualisipfi A Esigitur & maior erit AG,quam B G,fcamBG, fit equalisipfi BE. Effautem & BG, eis.defin,
‘maior,quim AB,quod tota B C,equalis ipfi B G, & maior fit,quam A B, pars. Omniaergo trialatevasrian- £ 15.defin,
gl A B G,inequalia funt,ideod {ialenum eit ex definitione; quod erat faciendum. S 8 9-pron.
" BrEz1v s quogoftendemus triangulum 4 G B.effe fealenum,bacratione.Quoniam tamh AH,A D, bis.defin.
ex centro A, dudle , funt aquales, gquam B G,BC, ex centro’B, ducte: Sunt autem A DB C,ipfins A B,duple, T
quod A Bverique B D, A C,equalis fit; erunt quoque AH,B G,ipfius A B, duple, ac proptevea maiores, quam *
‘A B. Cim ergo A G,maior fir,quam AH fiue quam B.G, fealenum evictriangulum A G'B, lrabés Latws AG,  9-pron.
maximum,B G,medium,Cr A Bminimum, . . T ." A , '

' PRAXIS ~ I ‘

Co N.A 8 1M & infingulis fere problematibus Euclidis tradeve praxin quandam facilem , & breuem,
quaeffici poffit id , quod Euclides pluribus verbis,atg, lineis contendis conflrucre; 1dg, i ys prafertim obfer-
suabimus,que frequentiorem vfum babent apnd Mathemarices,Cx in quibas praxis compendium aliquod fe-
cum yidetur afferre. ' ’ o

-

e .. * It A Qv E triangulam equilaterum ita facile conflructur fuper data
e ettt " yelta AB, Ex centris A,&r B,interuallovero datére@ta A B, defiribantur duo
RN arcus circuloyum feinterfecantes in punéto C, fiue hoc infra lineam contin-

gav, fiue fupra. Posthec ducantur duavecte AC,B C, ex pundo C,ad punita

'A,¢r B, factumg,erit,quod proponitur. Cuins rei eadem est demonfiratio cam
' fuperiori, fi modo cirenbi effent integri,ac perfecti. Tranfirent enim neceffario |

per punlla A& B, : - " : ;

1505 CE LY s itaconficietur. Ex centrisd, &
Bjinteraallo vera maiore.quam A B fi data rectam
N “effevelimus mings latus ; vel minore ,fi eandemin

; .~ larus maius cligamus defcribantur.duo arcus fecan +
tesfein C.Pofteaducanturrecte A C,¢&r B G cone
) Sfrucimque evit 1fofeeles : quoniam AC,BC, &>
\ , : ' quales erunt proprer aquale interuallum: affum-

B A A - proum,main [cilicet ant minus,quamreita AB.

Sc A LE Ny denique hocmodo fabricabitur fuperdatarefla AB. Ex . - -
centyo B, interuallo verd maiore ,quam B A, defiribatur arcui aliquis : tem
e ex centro A, interualloverd adbuc maiove, quam priis affumptsum, defiriha-
A tur alter avcus priovem fecans in C. Deinde ducanturrecle 4 C, B C; confli- -
" etutdmque evit.Scalenum vt conflat ex inequalizate.interuallorum , qua af-
fumpta fuerunt ex conflructione. . ' '
CAET ER 7 M quo pacto triangulum conflicui debeqs ; habens tria la=
tera aqualia fribus datis lineis quibufeangse . fingula fingulis, latids explica-
B bimuspropofit.zz.huises libri. : ' - C-

i,

PROBL<2 PROPOS. 2 - =,
* ‘A p datum pun&um,datz re@z lincz zqualem rctam lincam ponere.
- B - . Sit.pun@umdatumA, & data
-re@a linea B C, cui aliam re@am
. =qualem ponere oportetad pun-
\ . Qam A. Fafto alterutro extremo -
line® BC, nerape C, centro« de- «3. pasie.
fcribatur circulus BE, interuallo |
"re@te B C.Etex A ad centrum C,b 5 1.petis.
re®ta ducatur A Ci (nifi punétum ®
A,intra reétam B C, fuerit: Tunc
enim pro linea du@a fumetur AC,
v _ vt fecundafi urarindicat.r)( Sup;’f -
verd A C, ¢ conftruatur triangulum zquilaterym A C D, furfum , aut deortum verius, vt li- ¢ Lprims.
{;ﬁ:inecuius duo latera modo con%:ituta DqA, D C,verfusre@am A C: dextendantur; D C, qui- d 2.pesis,
dem oppofita punétodato A, v(quead circunferentiamig E; D A,verd oppofita céntro C, quan: .
tumlibetin F. Deinde centro D, inteiualloverd ;c_&c_ D E,per C,centrum tranfeuntis, ¢ alter cirs ¢ 3-pesin,
.- ’ﬁ- - A -

. ‘
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. : oo culus defcribitur E G, feéans res
&am DF,in G.Dico rettam AG,
iuz pofita eft ad pan&tum datum
A, zqualem effe date re@z BC,
Quoniam DE,D G,duétz funtex

a1y.deflnic. centro D,ad circunferétiamE G,¢
. ipfe inter fe 2qualeserunt: Abla.
tsigitur D A,D C,zqualibus late-
b3.pronsn. ribustriangulizquilateri ACD,®
: remancbit A G,2qualisre&z CE.
Sed cidem CE, s 2qualis eftre@a

€ 15.definit. . ' C .
. PC. (cdmambx re&tz CB, CE, cadantex centro C, ad circunferentiam BE.) Igiturre&t2z A G,
dnpremun. B C,quandoqdidem vtraque zqualis eft oftenfa re®= CE,inter fe4zqualeserunt. Ad datum igi-
tur punétam,&c. quod erat faciendum. '
Qvop fipunétum datum fuerit in extremo datz lines, quale eft C, facilé abloluctur proble.
¢ 3.petir.  a. Sienim centro C,& interuallo CB,¢ defcribatur circulus,ad cuius circunferétiamreéta f du.
frpeis.  caturvtcunque CE, erithecpofitaad punétum datum C, s zqualis datg reéte B C, cum vtraque
215 dofinis. ¥BC,&CEex eodem centro egrediaturad circanferentiam BE.
A ' y SCHOLIV M, ' .-

Hy 1v s problematis vary effe poffunt cafus,vt ait Proclus. Aut enim dutit punftii in ipfa datarelacf¥
pofitum, aut extraipfam : Siin ipfa,erit vel alterum extremoril eins,vel inter virumque iacebit extremum.
Siveroextraipfam,erit vel ¢ directo data linea,ita vt produdla in re@um,G continuum per ipfum puniium
granfeat; velnion e direclo,itave ab ipfo ad date linea extremorsm quoduis recta linea dulta cum dararella
angulum eficiat; quo modo vel fupra datam lineamerit conflitutum,vel infra, vt manifeftum eft. In omni=
bus aurem iftis cafibus femper eadem est conftraltio & demonfiratio. Quod fiin conftructione fiat trianga-
umACD, ﬁtper‘n&un C, Ifofceles, todem modo oﬁmda_nw,rc&am AG,relde B C,aqualem effe.

. ~  PROBL3: PROPOS.:
*  DVvABVS datis recis lineis inzqualibus , de maiore zqualem minori re@am
lineam detrahere. , _
' -'  SinT duzre&zinzquales A, minor,& B.C,maior,0.
porteatds ex maiore B C, detrahere lineam zqualem mi.
A noriA, Adalterutram extremoruam linez maioris B C,

b-primic nempe ad pun@um B, 4 ponatur aliqua linea, quz fit
, : B D, =qualis minori A. Deinde centroB, intervalio au-

A3pesit. & tem BD), circulus.s deferibatur fecans BC, in E. Dico .
K 15.definits BE, detra@tam effe 2zqualemipfi A. QuoniamBE, k =«
: qualis eftre&tz BD, & ciden?B D, zqualiseft reta A, p
conftru@ionem; ! erunt A, & BE,inter fe zquales. Dua.

§ Lpromun.
. bus igitar datisre&tis,&c. quod eratfaciendum. ;

: ‘ Qv op {iduz re&= date coniungantur in voo extre-
mo,qualesfunt BD,& B C,coniun&e in extremo verinfque B; defcribédus erit circalus exiB,ad

interuall@ minoris B D, Hicenim auferet BE,zqualemipfi B D,vt conftat ex definitione circuli.
o . ScrnocrLrvm o
- Vi & 10 s etiam poffe cafus effe in hoc problemate ,nemo ignorat,cim dus linee inzquales dare velin-
’ ter fe diftent,ita vt neutra alreram contipgat ; vel non;fed vel coniungantur ad vnum extremum,vel (¢ mu
sub fecens,vel cerse altera alteram fio extremo tangar duntaxat,Gre.de quare lege Proclum hocin loce. ”

4 THEOREMAL PROPOS. 4 - -

St duo triangula duo latera duobus lateribus zqualia habeant; vtrumque vtri-

que; habeant verd & angulum angulo ‘zqualem fub zqualibus retis lincis con..

) tentum : Et bafim bafi qualem habebunt; eritque triangulum triangulo zquales
- acreliqui anguli reliquis angulis quales erunt,vterque verique,fub quibus zqua-
- lia Jatera fubtenduntur. L o ‘
SinT duotriangula AB C, DEF, & vniusvtrumque latus A B, A C, zquale fitalteriusveric
quelateri DE.D Ehocelt, A B.ipfi DE.& A C,ipfi DF;angulusque A,contentus lateribus A B,
A C.zqualisanguloD, tontento lateribus D E, DF. Dico bafim B C, zqualem quoqueefle bafi

EF; &triangulumAB Cytriangulo DEF; & virumqueangulum B,& C, virique angulo Fi.‘&g
U : ¢
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I fdett, angalos B, & B, qui opponuntur lateribus ®qualibus A C;D P, iatér (e & angulos C,

&F, qui opponuntur qualibusjiteribus AB,D E, inter fe quogue cffelequales. Quoniam¢-

nim re&a A B, re&te D E, ponitur ®qualis, fit, vt fialtera alteri fuperponi intelligatur, colloca-

to pun&o A,in pun&le D, «ipfe fibi mutué congruant,punétumue Bin puné&tuin E, cadat. Ne- 28 pronsn.
ue enim dicere quis poterit, partemre&z A B, re@e D E, congruere, & partem mon, quia tuné

guz re&z haberentidem fegmentum commune, # quod eft impofsibile. Quéd fi quis dicat, po- 5 10.profn

fito puno A,in D,cadere quiden pun&um B,in E,(ed re&am A B,cadere vel ad dextram, vel ad :

finiftram D E, claudent duz reftg linem fuperficiera. quod fierinen poteft. Quare reéta A B,re- ¢ 14.pron.

&= D E,congruet,vt diftd eft. Cam ergoangulus A,angulo D, ponatut zqualis, 4 cengruet quo- d8.pronsn.

que alter alteri,hoc eft,re®a A C,re&tz D F,congruet,punétumque C,in pun&umF, cadet,ob =-

. qualitatemre@araum A C, DF. Bafisigitur B C,baf E F,congruet quoque: alids fi fupra caderet,
autinfrd,ve efficeretur re@a E GE vel E HF,clauderent duzre@e EF, EGF; ve! EF,EHF, fu-
perficiem, (negare enim nemo poterit, tam £ GF, quim E HF, re&tam effe, cim vtraque pona-
tur efle eadem, quee redta B C.) quod et abfurdum. Duz enim re&® fuperficiem ¢ claudere noa e 14. pros.
poflunt. Quocircaf bafis B C, bafi E F, zqualiserit, cim neutra alteram excedat) & triangulum f3.promuis.
A B C, triangulo DEF; & angulus B,angulo E ; & angulus C,angulo F,2qualis, ob ecandem cau. * -
fam, exittet. Quare fi duo triangula due latera duobus lateribus ®qualia habeant, &¢. Quod de-
monftrandum erat. : R T

| , , SCHOLIVM. - _

Re ¢ r 2 Euclides duss conditiones pofuit in antecedente buim theorematis , quarim prima ef¥, vt Jg’o

Lateravnius trianguli equalia fing duobus lateribss altevins rriangali,verumque vtvique; Secunda,ve angu=

Tus etiam vnius contentus illis lateribus aqualis fit angulo altevins contento lateribms, que iftis funt equalia.

Deficienre emim alterstra harum conditionum , neqie bafes, nequé reliqui anguli poterunt vnquam effe -

guales, vt probe boc loco & Proclo demonfiratuy: Triangula ver ipfalicet pofiint effe equalia,pofteriore dun

: o o -  taxar conditione deficiens

re,ve ex fcholio propofit.37.
buiss libri cinflabit,ramen
yaro xdmodum illud contin
get. St enim triangulo-

. 4 A B C,D EF,angals 4,
& D, equales, nempe recti
& latera AB, A C, aqunlia
lateribus D E,D Fnon qui=

. ' S " demvtramque virique, fed
ilafimul fumpta bifce fimul fumptis , fitg, A B, 3. AC, 4.9t ambo fimul efficiant 7. At vero D E, fit 2. &

DF,5.vt ambo quoque fimul 7. confrituant. Quibus pofitis, erit bafis B C, 5. & bafis E F,radix quadrard

buins numeri 29.que maior quidem eft,quam 5. minor autews,quame. Item aveatrianguli AB C, erit 6. 4=

weaverdtriangwls D EF, 5. Anguls denique fuper bafim B-C, inaquales erunt angulis fuper bafimEF. Que
quidem omnia itaeffe, hic oftenderemus, nifi ad eorum demonflyationem requirerentur multa , qie non~
dum funt confirmatas Videsigitur omnia inequalia effe, proptcres quodnon verunque latws verigue lsers

wquale exiftit in dictis triangulis AB C,D EF. . : B
Ry 857 s triangulorym AB C,D E F,laseta A B,AC, equalia fint lateribws D.E, D F, vtrumque vevi-
- 27 que, firg, vnumguedy, 5 anghlivers A,

& D, contenti diclis lareribus Snequa-
les, firg, A,maioy, quam D. Quibd con-
ceffis, erit bafis B C, maior bafe E vt
Ppropofic.2¢.buiss libri oftendetur.Qudd
Jibafim BC, ponamus effe 8. bafi Qah&'

vero trianguli D EF,radix quadrata hib
A £ , ¥ SWnumer 4. que maior qusdem eft , 3

: S 9-Winorvers , quim to. 4d quod notifis=
wsum efl Geometvis. V't igitur duoyum triangslorsm & bufes, & angulinec non triangula ipfa equalia in-
ser fefintneceffe cft, ve vivumque lasws vniws equale fit vivique lasers alserins, ¢ anguli quogae dictis lgsca
wibws contenti equales exiftant,vt optime dixie Exclides. ‘ C !

T H EO R2z PROPOS. 6 : o

Isosce i.l v M triangulorfi, qui ad bafim ‘fuht,anguli interfe funt 2quﬂ‘cs;;‘;l-:'t
grodudlis zqualibus rectis lineis, quifub baf funt,anguli inter fezquales erunu

.—rg‘.—

\

. EF,4.critarcatriangsli ABC12. 4% .. - .
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Si T triangulum Ifofceles A B C,in quo duolaters AB, A C,interfe
fint zqualia. Dicoangulos AB C, A CB, fuprabafim B C, zqualesin.
ter {¢ efle:Item filatera zqualia A B,A C,producantur quantum libue.
rit,vique ad pun&a D, & E, angulos quoque D B C,E C B, infra bafim
eandem B C,effe zquales.Exlineaenim AE, produtainfinité « abfcin
datur AF, zqualisipfi AD, b & ducanturre&tz BF,CD. Confideren-
tur deinde duotriangula ABF,A CD. Quiaergoduolatera AB, AF,
trianguli ABF,2qualiafuntduob® lggeribus A C,AD,trianguliACD,
vtrumquevtrique, nempe AB,ipfi A C, exhypothefi, & AF, ipfi A D,
exconftrulltione; angulusque A, contentus lateribus A B,A F, zqualis
o . eft anguloe A, contento lateribus A C, AD, immd angunlus A, commi-
nis et vtrique triarigulo: < Erit EaﬁsB F,zqualis bafi CD; & angulusF, angulo D & sngulus
A BF,angulo A CD: ciirn & prieres duo, & pofteriores opponantur zqualibuslateribus in dictis
triangulis,ve patet. Rurfus confiderentur duc triangula B D C,C FB. Quoniami veré re&z AD,
AF, zquales funt, per conftructionem, ficve, fiauferantur exipfisequales AB, A C, 4 & reliqua
"B D,& CF,fintzquales. Quare duolatera BD,D C, trianguli B D C, 2qualia funt duebuslste.
ribus CFE.I B,trianguli CF B,vtrumque vtrique,videlicet BD,ipfi CF,& D C,ipfiFB,vt proba-
tum eft: Sunt autem & anguli D, & F, contenti ditis lateribus zqualibus quales, vt oftenfum
« 4 primi. Ctiam fuit. Igitur eritangulus ¢ D B C,angulo ¥ CB, zqualis; & angolus BC D, anguloCBF.
Tam enim priores duo,quim pofteriores,zqualibus opponuntur lateribus,exiftuntd; fupra com
munem bafim B C, vtriufque trianguli BD'C, CFB. Quod fiextotis anguliszqualibus ABF,
A CD, (quos zquales efle iam demoanftrauimus in prieribus triangulis) detrahanturanguliz-
quales CBF, B C D, (quositidem in pofterioribus triangulis modo probauiinus eile 2 quales) £
remanebuntanguliAB C, A CB, fuprabafim B C, zquales: Oftenfumn eftautem in pofteriori.
bustriangulis, & angulos D B C, F CB, qui quidem funt infra eandem bafin B C, efle zquales.
Igitur & angulifuprabafiminter fe, & anguliinfracandeminter fc funt zquales; Ac proptercals
fgfcclium triangulerum, quiad balim funt,anguli,&¢. Quod erat demonftrandum.

SCHOLIVM

&3 primi.
b 1petis,

e’ 4 primi.

d 3.pronmn.

£ 3-promun.

_ Hor c propofitio vera etiam eft in triangulis equilateris , cim in quolibet veperiantur duo latera intey
S¢ aqualia licét eam Euclides folis Ifofcelibys triangulis videatur accommodaffe . Exiftentibus enim duobus
Lueribus A B, A C triangali A B C,aqualibss, fiue reliquum latus B C, ipfis quoque fit equale , vt contingit
intriangulo equilatero, fiue inaquale,vt in Ifofccle accidit, neceffario confequitur, & angulos fupra bafim
uter f¢, & angulos infra eandem inter (¢ quoque effe equales, vt confbat ex demonfiratione predicla . Solet
autem theorema hoc tyronibus fubdifficile, & obfcuriufculumvideri, proprer maltitudinem linearum, &
& igulorum,quibus nondum funt affueti.V eruntamé.fi diligenter theorcmatis pracedentis vis ac demonfira-
#i0 pondererur,non multo labore hoc,qued premanibus babemus, & quolibet percipictur, fi modd memor fit,
#llos angulos triangulorum probari equales effe,in anrecedentitheorernate,qui equalibus eteribus opponun
tur. Quod quidem queniam Camipanssnon appofuit ;caufa fuit vt confufa effe vidéasur, & fubobfinra

. Ciss demonflratio. o co o
. VERIT ASs porro buins theorematis,quoad veramque partem facile quogie demonfirari potest per fis
perpofitione,ve demonflrata fuit propofitio 4. Sint entmysurfumin triangulo A B C.
due latera equalia A B,A C,que producantur quantilibet v(g,4d D,¢r E. Dico tam
angulos,AB C,A CB, fupra bafim B C,inter f¢ equales ffe, g angulesDBC,EC B,
infra cendem bafim. Si enim concipiamus méte triangulum A B C, triangulo A C B.
(itave idems triangulum fit inflar duorsum) fuperponi,izavereQa A B,re@e A C fu-
G perpomasur,cadet panclum B,in C,0b equalitatem laterum A B,AC. Qyo pofito cas
detre@a AC fuperve@am A B,ob equalitaten.fineidentitatem anguli A; atg, pun-
&sm C, inpunium B, incidet, propter equalitatem laterum A C, A B. Quapropter
as.pron. D E angulus ABC, angulo AC B,¢r anguins D B C, angulo E C B, congruct, * ac proin=

* decam illi, quam bi inter fe equales erunt. ' :

| COROLLARIVM

Ex hac propofitione_ quinta liguet ;omne triangulum equila-
sersm effé aquiangulum quog: Hoc e5,tres angulos cuinslibet trian
- guli equilateri gﬁ§ inter feaquales. Sit enimiriangulum aquilates
rum AB C. Quonsani igitur dyolatera AB, AC, jﬁnt equalia.® e-
. yunt duo angsli B,¢r Caguales. Iteins quia dub latera A B,B Cfunt
S 2GnAkia  erunt & anguls C,¢r A, agmales. Quare uwtics tyes 4, B,
. & C aquales erunt. Quod offendewdwrti crai, o ,
THEOR.

/




L C,interfe
zqualesin.
tum libue.
infrabafim
e« abfein
nfideren.
 AB,AP,
aliACD,
‘, lpﬁ A Di
; zqualis
commi.
angulu
sin dilis
w2AD,
Krehiqua
obuslste.
vtproba
oftenfum
loCBE.
upra com
hasABE,
30 gu\i 2
zquales)f
solferiort
zouales.
optereads

Tainter
 duobi
ntingit
1 bafim
., Selet
um, &
nffre-
vor fity

ponun
fiard

per [
ABC.
(01418
vCB5,
CB.

LIBER PRIMVS ~ 's
THEOR 3. PROPOS. e

St trianguli duo anguli zquales inter fc fuerint : & fub é;qtiaiibus angulis fub-

tenfa latera zqualia inter fe crunt. L L
1 IN triangulo AB C,fintduoanguli AB C, A C B,fuper latus BC,
#quales.Dico duo lateraillis oppofita A B,A C,efle quoque zqualia.
Sienim non credantur #qualia, exiftentibus nihilominus angulisdi
&is zqualibus, eritalterum maius alteros fitigitur AB, maius quim
AC, 2 fieri poteft: Etex A B, «ab{cindaturin D, reéta B D, zqualis
re&ez A C,(qua minor dicitur effe,quim A B,) ducaturg; re@a CD.
Confiderenturiam duo triangula A CB,D B C. In quibus cam duo
latera A C, CB, trianguli A CB, zqualia{intduobuslateribusD B,

B C, trianguli DB C,vtramgque vtrigue,nempe A C,ipfi D B, (abfci-

¢ dimusenimex AB, ipfi A C, conceflu aduerfarij, ®qualemD B,) &

B

6.

3. primi

*CB, ipfi BC, cam fitvaid & idem; Sintauté &anguliACB,DBC, |

contenti diis lateribus ®quales, per hypothefin: & Erunt triangula A CB, D B C, zqualia,toti,

& pars,quod fieri non poteft. Non igitur eruntlatera A B, A C,inzqualia,fianguliB, & C, fuper

latus B C, zquales funt, ne totum parti ®quale efle concedamus: fed zqualia exiftent. Quare f
trianguli duoanguli,&c. Quod demonftrandum erar.
SCHOLIV M -
Cox» ER 7 1T boc theorema prémam partem precedentis. Nam ibi demonftratum cit, fi duo latera
trianguliinter fe aqualia fuerine, angulos, qui ad bafim funt,effe quoque equales: Hic vero, fi anguli ad ba-

b 4. priwmi

Sim fint equales, latera quoque angulis illis oppofita effe aqualia. Non autem mirum alicui debet viders, £

Marhematici interdum conuertunt propofitiones , ita vt nunc ex antecedente quopiam conceffo colligant p
demoiiftrationem confequens aliquod, nunc vero rurfus ex confequente hoc conceffo inferant per aliam de-
monfirationem antecedens illid,ve ab Euclide in bifce duabus proximis propofitionibus facltum effe confpici-
mus : Non debet, inquam,viders mirum,quoniamnon femper in rebus Mathematicis reciprocantur antece-
dens & confequens. Nam in propofitionsbus neceffariss, quales funt propofitiones Geometrice, potestinter-
dum prédicatum effe vniuerfalius fubie@o , vt cum Dialecticis loquamur. Quare tunc non poterit conerss
propofitio. Nam neceffaria est hec propofitio; (Omnis homo est animal. )non tamen conuerti potest vniuer=
faliser , ciom non omne animal fit boma . Ira quoque fievi potest in propofitionibus Geometricis neceffariis:
ius ego rei ynam duntaxat nunc exemplumztale in medium proferam . Demonftrat Euclides propofit.ia.
buins libri. Sitriangnls cuinfuss vnum latus producatur, angulum externii maiorem effe duobss internis fibs
oppofitis; 1n qua quidem propofitione nullo modo antecedens, ¢y confequés reciprocantur. Non enim feqiti-
tur, i fignre cuiufuisredlilinea,vno latere producto, angulus externus maior fit fingulis internis appofitss, fi-
guram llam effe triangulum, cim pofit etiam effe quadvilatera figura,ve ad propofit.i6.buiss libri oftende-
mus. Eodemd, modo multe alie propofitiomes conuerstnequeitt. Qua obrem neceffe i3, vr prisis demonfirer
Geometra propafitionem aliquam conuerti, hoc es, antecedens & confequens illius reciprocars, antequans
ex confequente concelfo colligat antecedens. Non conuertit autem Euclides omnes propofitiones,que conuer
tipoffunt, fed eas dunsaxat, quarum conuerfione maxime indiget : Nos tamen dabimus opeyam, vt fere oma
wes illas conuertamus,que aliquamvidebintur afferrevtilitatem. '

‘COROLLARIVM

SEQP 1TV R exhac propofitione , omne triangulum equian.
gulum, id eit, cuins ommes anguli fint equales , ¢ffe equilatersm.
Queod quidem conuerfum es? corollars quinle propofisionss , vt li-
gquer. Sint enim trianguli AB Ctres anguli aquales. Dico ipfum
e[fe cquilaterum. Cams enim duo anguli B, & C, fint aquales, * e-
runtlaterd A B, A C,equalia. Rurjus cumduo angmls A, B, fint
\ #guales, erunt quoquelatera A C, B C, aqualia, ¢ idcivco omnia
A B trialatera AB, B C, A C, equalia. Quod oflendendum evas.
: [ ]

, Eex PROCLO.
Lig e 811 nobisetiam conuertere fecundam partem _quinu propofitionis, bec modo.
St.erianguli cuiuslibet produétis duobus lateribus, anguli infrabafim ﬁagtgqnilec,
& duolateraillazqualiainterfeerunt.
TRIAN GV L1 enim ABC,productis lateribus AB,AC,ad D, E.fiant anguli D B C,E C B,infra ba-
Jfim B C,equales. Dico latera A B,A C,effe quoqne inter [¢ qualia.Ex GE,quansumlibet produiia® abfiin-
_ ¢

a 6.ptimi,

bsprimi,
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. darur CF.equalisipfi BD, & ducantur recte BF,F D,D C.Confiderétur deindé

J A triargula D BC,F CB. In quibus cum latera D B, B C, equalia fint lateribus
/ \ - FC,CBtrumquevtrique, nempe D B, ipfi F C.per conftruétionem, & B Ciipfe

C B, quod fit vnum ¢ idem : fine autem ¢ angult D B C, F C B, diétis lateribus

a 4.primi. ¥ AN \‘i contenti cquales, per hypothefim: 2 erunt & bafes CD, BF, & anguli BCD,
/ C BF fupcr has bafes,cum opponantur equalibus latersbus B, C F.equales. Ab-

\ Latis sgurur byfce angulis aqualibus B C D,C B F.ex anguls F CB,D B C, per hypo

' bj3.pron. . " thefin equalibus,b remanebunt anguli F C D,D B F,equales. Cnnﬁn{ercnmr rur-
D g JustriangulaD BF,F CD. Inquibus quontam latera D B, BF, equalia funt la-

teribus F C,C D, virumque verique, nempe D B,ipfi F C, per conftructionem, &

BFE,ip fi C D, vt modo offenfum eit; Sunt autem ¢ anguls contenti dictis latersbus D BF, F C D, aquales, vs

¢ 4.primi. eriam furt nuper demonflyatum: < Erit angulus BDF, fuper bafim DF, trianguli D BF, aqualis angulo

CF D, fuper eandemr bafim F D, trianguls ¥ C D. Hiennit aqualibus latersbus opponsuntur. Cum igituy in-
d 6. primi, trmgulo ADF,dno anguli AD F,AF D, fiut aquales,ve nunc offendimus, deruntlatera AD,A F,equalia.
c3.pron, Aquibusfircde BD,CF, per conflructionem , aquales demantur, € remanebunt A B,A C, latera triangul
ABC, aqualisa.Quod crar oftendcndum. ‘

7. THEOR 4 PROPOS 7
SVPER eadem refa linca,duabus cifdem re@is lincis alix duz rete linez -
quales, vtraque vtrique, non conftituentur, ad aliud atque aliud pun&tum, ad eaf-
dem partes, cofdemue terminos cum duabus initio dudlis retis lincis habentes.
SvrrRr refta A B, conftituantur ad pun&tum quoduis C, dux re@tzlinez A C, BC. Dicofu-
per eandem rectam A B, verlus partem eandem C, non pofle ad aliud punétum, vtad D, confiti-
tuiduas aliasrectas lineas, qua fint zquales lineis AC, B C, vtraq: vtrique,nempe A C,iphi AD,
- quz cundem habentterminum A; & B C,ip(i B D,que cundem ctiam terminii pofsident B. Sint
o ‘ entm,fifieri poteft, reét¢ A C,A D, interfc,& reétz B C,BD,interfee-
’ © € tiam xquales. Autigitur punctum D, erit in alterutrareétarum A C,
' :n. B C,itavtrectaAD,inipfamreétam A C,vel BD,inipfam B C,cadat;
oy autintratriangulum A B C; autextra.
/ Srr primo pun&um D,inalterareétaram AC,B C,nempe inA C;
) vt A D, fit parsipfius A C. Quoniam igiturreétz AC,AD, eundéter-
minum A, habentes, dicuntur ®quales, erit pars A D, toti A C, ®qua-
. lis,quod fieri non poteft.

- . SiT deinde pun&um D, intra triangulum £\ E

A ; : ‘B ABC, & du&ta reta CD, producantur reétz \c

¢ . BC,BD,v{que ad E,&F. Quoniam igitur in v;"

« §.primi. triangulo A CD,ponunturlatera A'C,AD, ®qualia, « eruntangulACD, - / ( \

b9.pron. AD C,fuperbafim CD,zquales; ¢ Eftautem angulus A C D,minor angu-
lo D CE; nempe parstoto: Igitur & angulus A D C, minor erit eodem an-
gulo D CE. Quareangulus C DF,parsipfius AD C, multé minor eritco-
dem angulo D CE. Rurfus, quia in triangulo
BCD,lateraBC,BD, ponuntur zqualia, € erit :
anguli CDF,D CE, {ub bafi CD, ®quales. O- A/ — ———'8
ftenfum autem fuit,qudd idem angulus CDF, ' )
multd fit minot angulé D CE. 1dem ergo angulus CDF, & minoreft
anguloD CE, & cidem qualis, quod eftabfurdum. L
St T poftremd punéum D,extratriangulun AB C. Autigitprin tali
‘eritloco, vtvna lineafuperalteram cadat, vtin priori figura, dummodo
/ ‘ \ loco D, intelligas C,& loce Cjipfum D ex quo rurfus colligetur pars z-
Al @ g qualistoti,quod et abfurdum. .

- Avrin talierit loco,vt‘poﬁerlorcs duz
line® ambiant priores duas, ceuin pofterio-
ri figura, fi mode loco D, iterum intelligas
C, & D, loco C. Quo pofito,inidem abfur-
dumincidemus,nempeangulum D CF, &

" minorem effeangulo CDE, & cidem zqua-
lem,vt perfpicuum eft.

Av T denique punétum D, ita erit extra

triangulum A B C, vtaltera linearum pofte-

* riorumn, nempe AD, fecetalteram priord, vt

" ipfam B C. Du@a igitur recta CD, camin

¢S5 .primi.

)

triangule
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didi triangule A GD,latera A C,A D,ponitar zqualia, cruntanguliA €D,AD C,(aprabafim CD, «5.primd _
) ¢quales:Ac proindeé ci angalus A D C,miner fitangulo B D C,patstoto,erit & angulus ACD,_ é9.pronsn.
o minorgodemangulo BD C. Quare multd miner erit anéulus BCD,parsanguli AC D, ingulo
BCpf eodem BD C. Rurfus,cim intrianguloB D C,latera B C,B D, ponantur 2qualia, ceruntanguli ¢5-primic
el . B CD,B D C,fuper bafim CD,2quales: Eft autem iam oftenfum,angulam B C D, multd effe mi
BCD, : norem angulo B D C. Idemigiturangulus B C D, & miner eft angulo BD C, & eidem zqualis,
decab. uod eft abfurdum. Non ergozquales fantinter fe A C,A D, & inter fe quque B C,B D. Quare
rhipo fuper eadem récalinea,duabus eifdem re@is lineis, &g. Quod erat demeotiftranduni. .
{{Hl[l:— - ' ' ; - SCHOLIV M ' B ' :
:er & . Frazzpete veduslinca AD, RD, equales fins duabus AC, B C,vivaquevirique, vt AD,ipfi BC,
des 8 & BD, ipfi AC, vt vitimafiguraindicat. Verim hoc modonon egrediuntur ab sodem punito linec ille,qua,
i g; I Junt equalesinter fe, ve conflat. Soleenim A C, A D, eundem limitem pafiident A; Item B C, BD, eundem
urin B; optiméque demonftratum fuit b Euclide, fieri non poffe, vt A C, AD, inter [e fint aquales, ita vt B C,
walia, BD,quoqueinter [¢ equales exiftane. Rede igituy in propofitionc appefita funt hac verba: eofdemd, termi-
f; ol wos cum duabus initio dultis rellis lineis habates. Rur(us poffunt effe due linee fimsil fumpte AD,B D,aqua
: les duabus lineis A C,B C, fimul fumptis,vt in eadem figara per[pici potest:Sed boc won ofendit Euclides fie~
% 8om poffe : Dixit ewimnon poffe veyamque vevique effe equalem,éyc. - . '
.- _ .. E D £y vatione poffunt ex A, & B,infra A B, bafim tyiangali A B.C, bog
K " e5t, ad contyarias partes, duci duelineareite AD,B D, conuenientes ad ali-
az guod punllum, itave A D, exiens 2 pun&o A, equalis fitipfi AC; & B D egre<
df diens ex B,aqualis ipfi B C, vt perfpicuumeB in . '
acal- appofita figura. Now igitir fine casufa adiecit N »
Cics. Euclides : ad eafdem partes. Denigueeffe pote- -
icofa- yunt daxlinee AC, AD; aqualesinter (¢, eun-
conltt- dewm terminum 4, pofiidentes; Sed hoc pofito,
GAD, ) Jieri nullaratione poterit, vt yelique due B C,
B.Sint , : ., BD, terminkim babentes eundem B, inter fe
erfees quoqsie fint ;‘mln', vein l'u': ﬁgxfgxp'frer., Fab ‘Elif‘lx'd;_e.«‘? demonflra-
nAC, tum. Appofite igitur didumi eft impropafitione : duabus eifdem recis lineis a- — A
cadats Beducrefie linedequales, vovaqueverique, &re. Quereveplane feopwsEn= - .~ L la
4G Midi in bap_npqﬁn'onc propoficmsincelligacnr , diligenter fingulaverbd propoficionis funt ponderandds .
- . THEOR s PROPOS& & - - -
| S 1 duo triangula duo latera Kabuerint' duoBuslateribus, virumque vtrique, £-
qualia,habuerintvera & bafim bafi zqualem:Angulum quoque {fub zqualibusre-
£lis lingis coptentim angulo 2qualem habebunt. | L .
v SINT du.qlq;éf& AB,AG, ,trigng}:li ABC, duobuslateribus D E,DF, trianguli DE E:ﬁ,qua’.
dia, vtrumque vtt,ﬁue ;nempe AB,ipli DE, & AC,ipfi DF; ficautem &bafis BC,bafi EF, -
walis. Dico angulum A, zqualem effe angulo D, quorum videlieetveerque ditis lateribus coni.
\ tinctur. Nam fi mente inte lii:tur bafi§ B C, fuperponi bafi EF, 4néutraexcedet alteram, fed 4 L —
\ :gnn&nm B, congruet punitoE, & pun&ti C,punétoF, ciim ha bales ponantur zquilesiater fe. .
3 o S : s e
reft :‘
tali .
»do : )
§%- -
L
- L - ‘\‘*\ PO ¢ ‘ L r A N . N r
Deindefitrianguhim A B C, cogitetur cadere faper trianeulum D EF, cadet pun&um A, aut i ‘
dpfum puntturh D,autslis Sifmp&um A,Jn-ippfum puf&un!D, cadat, c;nl;:ent‘izbi ’n:z:t:g
-triangulorum Jatera, cdm ponantur zqualia; Ac propteres rangulus A, zqualiserit anguloD, ¢8-prowam.
\ -cimnecuteralterum excedat: Quéd fi pun@umi A, 3lis dicatur cadere,vt 2d G,quomedocunque
dd contingat, ho¢ eft, fiuein latus E D, fiueintratrisogulum E DF, fiuc extrs, vtin figurisappa. .. . -
Fets erit perpetud E G, (que eadem eft, Juz BA,) zqualis ipfi ED; & FG, (que cadem eft,
; ue CA,)zqualisipfiFID, propterea qud latera vnius trianguli xqualia ponantur lateribusal.

Loy 5 2

Ll
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terius. Hocatttem fieri gon poffe,iamdudum = demonftratum eft,cim tain re&=z E G,E D, termi.
num eutdem E, quim re@z F G,FD,cundem limitem F,pofsideant. Non igitur pun&um A,cas
detalid,quimn in pun&um D:ac proptereaangulus A, angulo D, qualis erit. Quare fi duo trian:
guladuo laterahabuerint Ybus lateribus,&c. Quod erat demonitrandum.

SCHOLIV M

V1 vides, bac propafitio connertit primam partem propofitionss quarta. Sicut enim ibi ex equalitats
anguloyum,qui lateribus aqualibus continentsr,collecla fuir bafium equalirasisabic ex aqualitate bafium
concludit Enclides equalitatem angulorum,qui lareribus aqualibus comprebenduntur. Po(fumus codem o
do éx prima ¢ tertiaparte conclufionis guartapropofitions inferve forsim antecedens eisfdem,ita vt thes-
yema propenatur in banc formam. : .

~ 51 duo triangulabafes habuerine equales, & angulos fuper bales confticutos equa-
1és, virumque verique : Habebunt quoque reliqua latera 2qualia, virumque virigue,
quzvidelicer ®qualibus angulis fubtenduntur, angulosquereliquos hifce laceribusin-
clufos zquales.

S17 enim bafis B C, aqualis bafi EF, & angulns B, anguls E, angulifque C,angilo D F E. Dico lam
¥oque AB, lateri D E, & lasws A C, lateri D F, equale effe, anguliimque A, angulo D. Nam £ bafis bafi i~

D e '

perponatur, S congruent fibi mutud extrema earum , nec non Cr lince angulornm equaliam. Quare omnis
[ibi congruens, proprevedque omnia inter fefe aqualia eruns. Verim hoc sdem theorema anobi propofirum,
quod quiders magis proprsé conuertere videsur quarcam propofitionem, quam illud Eaclidis , alirer demon
Prabis Exclidesin prsma parte propofitionis 26. vt eo loco monchimus, n '

o COROLLARIVM |
Po RRO ex antecedente huiss ollane propofivionss, non [olims colligi poteB, angnlos las

" seribus equalibus comtentos aquales effe, verim etiam reliquos dmgnlos, qui ad bajes com

e

b g.primis

flituuntur , virumque virigae, vt angnlum B, angulo E, ¢ angulum C,amgulo F; immd
sotum triangubum tots triangulo , vt conflat ex eadem fuperpofisione vnins trianguli (xpey
altersm . Nam [ibi murno congraent O dicti anguls, O torasriangsla, vt perfpicunum et
Quod ctiam ex quarta prapo]gmc.) colligi poserit, pofiquam demonfiratum fuerit , an~
gulos agualione comprebenfos laseribus aquales effe. Inde enim fiet, quum latera guo-
que fins equalia, & religuos angulos , ¢ sota triangula effe agualia, vt in propefitienco
gquarsa demonflraium eii. | s ',.'
' Ex Procro.

P 1 Lo n 15 familinves hocidem theorema oflanuum ofiendung
demonfiratione affirmatina, bac ratione . Pofire enim codem ante<
cednite, fuperponi inselligatur bafis BC,bafi EF, ita vt triangulum
AB C,cadat in diner[as partes, & non fuper triangslum D E F,qua-

le ef? triangulum A EF. Ant sgirnr duo latera,nempe D I,F A, con-
T fitunns vnam lincam re@am, quod quidem concinget, fi dno am-
guli C,¢r Freiextirerint; aut non. Si conflituant vnam lineasn ye-
Gam, veluti D A, it propofitum concludetur . Quomians in trian~
ghlo AED, duo latera AE, D E, ponuntur equalia (est enim nunc

l AE,reita cadem,que A B,queper hypotbefinrede D E, aqualis eft )0
' . - ernnt angali A, & D, fuper bafin A D, equales,quod evat oftendena

dams. Si verd seque D F,F A,meque D E,E Alincem reBam conficiant, ducainr ex D, ad 4, liveare@a D 4,

»




- LIBER PRIMVSE. & 2é

-+ quevelcadetintratriangulu,velextra. Cadat primiom intra, quod
guidem accidet,quando anguliad E, ¢y Ffunt acuti. Quoniam igi-
tur in triangulo A ED,dwolaters A E,D E,equalia ponuntur,® eri@t a5 primi.
dx0 angelt EAD,ED A, equales ad bafin D A. Eadem ratione,cum
dso Letera AF, D F, equalia fint per bypothefin , erunt duo anguli
FAD,FD 4, fuper bafin D A, equales. Si igitur hi equales sllis e
qualibus addantur,® fient toti anguli EAF, E D F, equales. Quod b 1.pron.
evat oftendendum. Cadar de- A
inderecta D Ajextratriangu-
TR L . la,quoddemsum fier , quando .
anguli ad F fuerint obtufi.Quoniam igitur in triangulo A E D,dno la-
gers AE, D E, ponuntur equalia, © erunt anguli EAD,E D A, equales . . P
JuperbafinD A. Eadem ratione,ciom duo latera AF,DF, in triangulo ®
AF D fint per hypotbefin equalia, crunt anguli F AD,F D A, fuper ba
JnD A aquales. His exgo & priovibus ablatis, & remancbunt anguli
BAF, EDF, equales; Quod demonfirandym proponcbatur. .. - -~ =

' PROBL 4 PROPOS.e . -~ s
' "Darvmangulumre@ilincum bifariam fecare.

St dividendusre&ilineusangulus B A C, bifariam, hoceft, in duos
sngulos zquales. Inre&a A B, fumatar quodecunque punétom D, &re-
&z AD,«[eceturex A C, re@a A E,zqualis;ducaturg; recta DE.Dein- a3.priml.
de {uper DE, ¢ contlituatur triangulum zquilaterum D F E, & ducatur b 1.primi:
re&a AF,dividens angulum B A C,inangulosBAF,C AF.Dico hesan-
gulosinter fe e{fc 2quales. Cimenim lateraD A, A F,trianguli D AF,2-
ualia fintlateribus E A, A F, trianguli E AF, vtrumgque vtrique, quod
ﬁ A',‘iipﬁ E A,per conftruétionem,fit quale,& A F,commune; Sitautem
& bafts D F,bafi E F,zqualis, propterea ng triangulum DFE, conftra

LN T A

¢ §. primi.

d3.pron.

¥ &tum cft mquilaterum: ¢Erit angulas D AR,angulo E AF, zqualis, ideo- i8.primic
queangulusBAC, diuifus bifariam, quod erat faciendum:
- SCHOLIV M _
s Qo filocorrianguli aqni'{dtm' 'conjln'u».m triangulum Ifofceles , mihilcminms idem demonffrabi-
Do 14 quod eviam in proximis tribus propofitionibs,que fequuutur.fieri potest.. )
' ' PRAXIS: P _
Drc'r o citius angulus quilibet re@ilinegs, ve B A C, bifariam fecabitur,
boc modo: Ex centro Acircino aliquo abfcindansurredie equakes AD, A E, (R~
iufcungue magnicudinis. Et circino non variato(poffes tamen ipfum variare,fi
velles )ex centris D, E, defcribantur duo arcus fecantes [efe in F.Redaigitur
ducla AT, fecabit angulum B A C,bifaviam. Si enim ducerentur re@e D F,EF,
_ effent be equales , nempe femidiametyi circulorum aqualium. Vnde ve priss,
demonflyabitur,angulum D AF,aqualem effe angulo E AF.
Non defcripfimus autem diclas lineas, vt nuda praxis habe-
¢ retur :1dquodin alys quog, praxibus, quoad eius fievipote- .
- vit, obferuabimus,ne lincarummultizudo tenebras nobis of - :
undat, pariatque confufionem. ' I

Q¥ o p fi quando angulus reclilineus breuiffimis lineis contentus, ¢ in extremo ali-
exins plani pofieus,dinidendus fit bifariam,defcribemss ex D,¢r E,duos arcus fefe mutud
interfecantes inF, fupra angulum A, quia infra panita D,¢r E, [patium deest,in quo de-
feribi poffint. ReGla enim ex F.per Av[que ad B, cieita fecabit angulum A, bifarviam, ve
priies, vt in appofita figura apparet. ! ‘

-
o

- .
Dy 2

D B B
SCHOLIV M BN
Hi x c aperte coligitur , angulum reclilinewm quemsis disidi poffe ctiam in 4.angulos equales,indin
16.i8 32.in 64. & itadeinceps, femper procedendo per augmentsim duplex. Nam postqu.am angulus quiliber
redilineus in duos fqyale: angulos fuerit diuifus, i horum veerg, iterums bifariam fecear habebimus 4.an-
gulos equales; Quod fi finguls rurfus diuidantur bifuariam, obtinebimus 8.angulos equales , Gy fic deinceps.
Non docuit ausem Euclides V[quam, quanamvarione angslus reciliness in quotsis partes equales pofis di-
Svidi,quiaid anemine v/, ad ilum diem fReras demonfiratuin, Ex Pappi tamen Alexandyino nos id docebi
“ . ) ¢ &



aif.defin.

b 8.primi.

§9.pnimi.

¢ 4-primi: .

¢ 8.printl,

b 4.primi.

LI EVCLIDIS GEOMETRI1IE
mus, beneficio cuinfdam tlinee curne ,vel inflexe adfimem libri 6. interim-verd fi quis angulumyeBilinewws
quemcunque propofitii in quotnis partes aquales diuidere defideret rudi,ve dicirur, Minerua,vti enm rieceffe
erit Gircine,vs quafi artentando , & fapinsyepetendo praxin spfam ad finem defiderarum perneniat; bac ni-
A mirum rations : Sic angulns vectiliness B A C,diusdendwus in s.angulos aquales.
Ex A,centrodefcribacur aress civculi B C, ad quodcangue interuallum fecisre~
{45 A B, A C,i8 B,¢ C. Deinde hic avcss beneficio circini (eins crsra modd di-
Latando magis, modo reflvingendo donec debitam babeant diftantiam) diuida-
turin tor partes equales , in qmot anguius propofiess cft diuidendms, vt in exem-
plopropofico in quingue partes in panétis D,E,F,G.Si namque ad bac puniiaen
A, relleducantny linee,distifus erie angulus B A C, in quingue aquales angules.
Cim enim civcine fumpea fint equalia interualla BD, D E,érc. fi dacantsryes
P~y—F € \8¢BD,D E,¢rc. erunt b omnes inter f¢ equales. Quare erunt duo luters B £,
AD,trianguli BAD,* equalia duob.latersbus E A,AD,trianguli E A D, vtrame
quevirique,cum ommia cx cemtro egredsantur ad civcanferentiam v[que. Bafis autem B D,bafi quéque D B,
vt difluts fuit , equalis ef1:> Angalns igitar BAD, angulo E A D, equalis exifter; Eademg,sarions demonic
Srrabitur, angulum E A D,angulo E A F.equalemeffe,Cr fic de cateris. Breuins autems colliyetur,omnes angn
los ad A,effesuter fe aquales, ex 27.propof serty libri: proptevea quod civcunferentia BD, D E,Cre. accepta.
funt amnes equales inter fefe. Nemo vero mirerur, quod praxes exbibeamus inserdum, quarii demonfiratio-
nes ex [equentibus propofirionibus pendent. Hoc eim, ve fupra ad defimit.10.diximms, o confilio facimms, ve
quoad eius fieri potesd fingula propryjs in locis trallentur,disifio nimirum anguls re@ilinei ciufuis % quot—
dibet partes aqualeseoin loco,m que Euclides docet dsusfionem einfdem anguli in duas partes equales:Et di<
wifio lincareila im quotnis partes aquales,vbs eandem dinidis Euclides bifariam, ¢ ita de fingulls. Neque e
wim ad praxes buinfmeds yequirunrur femper [equentes demonflyatsones , fed folim, vt probetur velle cffe
peripfas effeltum,quod imperabasur. Qnamobrem is,qui n# conteness nuda praxi demonfirationesm requi—
rit, poteritregredi ad praxin quamlibet , poitquam demonflrasriones ad eam neceffavias diligenter perce-
pevit. Nam femper propofitioncs illas,que adbanc rem debent adlsiberi,citabimms in demonfirationidus no=
Jirarum praxinm; quemadnsodnm & in frroxima praxi citaximns propofitiencm 27.terty lsbri. '

PROBL 5. PROPOS. r.

DATAM re@amlincam finitam bifariam fecare.

S17 re@afinita AB, dividenda bifariam, ideft, in duas partes mquales. «
Defcribatur fuper AB, trisngulum zquilaterum A B C, cuins angulus €,
re&am C D, b dividatur bifariam, re&adue C D, re&am A B, fecetin D, Dice
re&am A B, bifariam effe divifam in D. Quoniam due latera A C,CD, trian-
guliA CD,zqualia funt duobus lateribus B C,C D, trianguli B CD, vtrums
ue vtrique, nempe A C,ipfi B C,cim fintambo lateratrianguliequilateri,de
Y D, et commune; Eft autem & angulus A C D, angulo B C D, ®qualis, per
., ‘f" conftra@ionem: ¢ Erit bafis AD, bafi BD, zqualis. Datam crgoretam A B,
e~ bifariam fecuimusin D,quod facere oportebat.
PRAXIS
R R x centyo A, ad guoduis internallum, quod tamen dimidium [nee A B excedas,
o, diforibansur duo arcss , vass fuperne , alter inferne ; Et ex centvo B, ad idem inter~
wallum omnine aly duo arcus delineentur , qui prioves fecent in Ccr D. Reaenim
duBla CD, fecabit re&am A B,in E, bifaviam. Si enim ex A,¢r B.ad C,& D, ducan-
A- I g 1w guatuor relle,erunt ha ommes inter ¢ aquales, cum ex centris ad civcunferensims
: equalium civeuloram cadant ; Nam arcs civnlornmdeferia :
Pti fins codem interualle. Quomiam igitnr larera A C, C D e~ ,__C' _____ .
qualia funt laseribm B C, CD, ytrumgse vivique, & bafis o
o \s AD,bafi BD,> exit anguins A C D,angalo B C D,equalis. Rur- : .
e [ quia litera AC, CE, equalia funt leteribss B C,CE, v-
trumque vivique, & anguim A CE, angujs BCE, vt oftenfum fuit ;® erit bafis AE,
bafi BE, aquali. . P !
1.4 m vero fi linea bifsriam dinidenda pofira fit in extremo plani cuinfpiam , ita o
vt infra ipfam locwsnon fit, in quo commodé duo arcws [efe interfecantes poffint de- IPF.‘
feribi; deferiptis fupra cam duobme avcubs fefe interfecantibss in C, deferibemms .
ud eafdem partes alios duos arcms fefe inserfecantes muta)d in D, fine bac fiat in-

.

tva pundum C, vt in appofira figura, fine fupra C, Nam ¢34 perC, D, cdwilafeia- tT‘j
bis 1eiam A B, bifariaminE,

SCHO=




LIEER PRIMYVSES -~ 1)

e Mo T : ScHOLIV M
rl’:::?: " Bansrrcr rueld, cadem modo dinidi poffc candews lineams reltimi A B,in 4. pavtes eqieales, &
Yuls, 2.i%128.in g2.Crc. ficuti in propofitione precedenti diximus , de diuifione unguli yechilinei. Quaveroras .
fectsns tione Quenisrella linea propofita dixidenda fit in quotcxnquc partes equales , vhervime trademss ad pro-
wods die pofitionem quadragefimam buins libri. 1démque longe faciliiis poflea efficiemus ad propofitionem diciman
diide libri 6. vbi varias , G now inincundas praxes in medium adducemss . 1bi enim videssr effe propris h‘u rel
s exeme loss, cims buinfmodi praxes fere omnes per linearum proportiones faciliss demonflyentur . Neg, vero vz
ey guam dinifione lineain plures, quam in Anss parses aquales ad cum locum ¢fque indigebipms;
ngules, Co. o . , e
s PROBLEMA6 PROPOSITIO f;
prm: - - . .yndeama.- ,
ueDE, S . SRR L : :
don D A T'A reQa linéa, dpun&toin eadato,reétam lincam ad drigulos rectos
an excitare. ' o o L |
“icepta i s S , : ,
(ratise T : ‘Rucya lineadata fit AB: & in ed pun@um C, 4
A o o : auh iubemur erigere fuper AB, lineam ad angulos ppa
A ot ® : s , feu perpendicularem. A punfte C, fumatur re- 3
Kt i . Sla & CD,*cuizqualisauferatur CE. Deindefuper DE,b 43.phimk
tquees S ".‘ conftituatur triangulum zquilagerum DEF. atqueexF, primd
diefe s 2d C, ducaturre®a FC, quam dico efle perpendicularem

4 s “ ad AB. Quoniam latera D C, CF, trianguli D CF,2zqua.
requi= S ‘0, lia funt lateribus EC, C F.&riaing‘uli E CF, vtruingque v.
 peréde S K3 trique, nempe D C,ipfi E C, perconftrutionem, & CF,
ibuses . ;’ - commune; F.ﬂ: verd & bafis DF, bafi E F, #qualis, ob trian

i -5 5B ulum zquilaterum: < Eruntanguli ad C, contenti diftis 3. prisk

ateribus, equales. ¥ Quare dicetur vterque re@us, atque ;o vin
. - aded F C, refts,ad AB, yerpendiﬂﬂui: Data igiuuqre- d1oufn
@ linea d punitoin eadato, & Quodfacicadumerat, i ,

fes.e ) PRAXIS
é;:’ " Zx pandle C, abfeindintay vivingue linee equales CD, CE. Ef exD, & E, deferibantny duo arci™
y u: o Jecantes fefe in F. Rela namque duda ¥ C, erit perpendicul.yis.
‘u’m - , " Demonfiratio cadeim eit, que Euclidis, fi mods dncanturre@e D F,
by B - EF, qua 7143:1:: erunt, proprer aquales circulss ex D, & E, defiri= |
per : 105, qui fe interfecantin punco F: Qudd fi pun&um datum in li-
'B, i . searelafuerit exeremum, producenda erit lineainreGum & cok
R vinusum, ad partespunclidati, v¢ ex illo evigatur fecundim pra-
" xim datam linea perpendiculuris. Vr i linea data fuérit AT, &

_ prnitum ditum C, extrermum; p®trabenda erit AC,in B, & fi>
dat; . mende aquales CD, CE, &rc. Shvero ad aliguam lineam confli=
rer= ) é L ¥ g twenda fit linca perpendicula~ .

w * ‘ 7 vie, nois quidems in panlo afiia .
”‘ - I - !
»- gnato, fedvecangne, ideficie ﬁ.ﬂ |

oy bac methode. Ex duebws pundis A, & B, quibufiusigue lineapro-
poficedefcribantur tam fuperné, quim inferne dus avcwm fefsintorfes -
tantesin C, ¢ D. Nam re@a dulla CD, erit perpenditularis ud A B, ' .o
boc i, fasiet duos angulos ad E,recos, fen equales. Quod nom aliser ! L : '
probabis, quim fupri praxim, qua lineams in duas aquales dinifimis x »
parres, demonflvauimis. Nam per quartam propofitsenem,erant angn-
B 44 E, equales, quippe qui fuper aquales bafes AE,BE, confiftant, op- - ol
ponantirgue aqualibws leseribms AGC, BC, gsa ex C,ud punlia A, & brs 4
Bdsceremur. S

X PROCLO. _
S1 pRniin linea duricfuerie extremi, G linea commods produci wequineris porerioems expundlo dits
. _ . &




ge !VCL‘!DI'S GEOMEITXRIE

> D educere lineampexpendionlarem , lincanon produ@a , bacrarione,
"?‘u sitasevesnssearenys | Slf r‘&‘ A B é’ ptmaﬂm A Ex C, Pl‘ﬂaﬂ quohbttmtm hﬂ" Cd“-
oy, T e © - catur perpdicularis €D, vt dochic Euclides; &2 abfsindama T E,
equulis ipfi A C: Deinde S diniducur angwins C, bifariam; diGtevé:
 Q4&CF: Erex Eeutfiy;vrdocuit Euclidessedusarnr E G pefendica
.+ lerisad CD, fecansvelam € F,in G. DuB4igitar refin G A peryen
- diculari erit ad A'B. Qaoni% cim laterd A C,0 Gitriangwli cQ
- aywaliafint lateribus EC,C G triangeli ECG, , PEYUmgNe VIriqua,
~—B ¢ anguli hifeelereribubionenti equales quogue, per conflrwciios
¢ 4 primi. nems: © Evunt anguli 4, & E, oppofiti communi lateri C G, aquales;
dre.defin. Sed Eeft refuy per ronﬁru&mm ; sgstur & Aredmenst, d sdcog’ 4Gqd A'B,gerpcyd:gplas
834 L T s cHO LI Kb w2 L
"% BaE ¥ 1 ¢ s limgdm perpendicularé evigemss ex puntlo date,
& Siue excremumillud fit, fiue won boc modo: Sit data linea A B.pan-
b |\ imqueinca A ES seWero C, xtra lineam affumpre, vbi Whueric,
" ' (dummodo rela A B, preduita cum ipfo non conueniat) interu
verdacceptovfqse ad A, defiribarur aycus civculi fecans A B,in D.
- Etex D,per C,reBaducatur fecans arcum in E. Re@aenim dufle
g " Bnerie perpendicularis ad A B.Nam anguius Aeftrellws,cum fit in
. VA femicirculo D AE,ve oftendemus propofit. 31.03.3.
LA . ‘ o Arr A M praxim, quando pundtum darkm eft in extrems linea,
wwtr I o mumm in fcholio propofie.31.buiss libri. -

12. . PROBL?. PROPOS'Iz

" SVYPER datam reGtam lineam infinitam, a dato pundo,quod ln cand: cﬁ pec-
gcndxcula:cm reftam deducere. ]
Sitre&aA B,tntcrmimm quanutms, & cxtra ipfam pun&‘m
. C,4quo oporteatlincam perpendicularé deducere ad reétam AB.
%, Centro C,interusllo verd quoltbet circultis deftribatur fecaps AR,
%  inD,&E. (quoniam interuallum affumptum tantum effe debet,ve
: tranfcendat re@am A B; alids ecam non lj’ caret.) « Diuifa autemre.
;: &aDE, bifariam in F, ducatur re@a CF, quam dico perpendicula.
H
§

ag.primi. * .
b 9. primi, - ) f'.'-.,‘. Y

LY
:,'

"‘.uunnu I ITY R IN)

i
"J -~

S S "“nl!lllm,.

o

,

b

PR LT

. remeflead A B. Sienim ducantur CD, GE, eruntduo laseraDF,

FC, trianguli DF C, zqualia duobus lateribus EF, FC, tnangull

EFC, vtrumque vtrique , per conftrultionems cft autem & bafis
‘ Trrpppree ™ CD, bafi CE. zqualis, cim hz fint ex centro C, ad circunferen-

b Sprimi. tiam. Quare#erit a fulus DFC,angulo EF| C, zqualis, & pro-
prerea vterque re@us. Duda eftigitur CF,perpendicalaris, quod faciendum crat.

SCHOLIVM

PR & 2 appofuit Euclides banc particslam: infinisam, Sienim linea effet finita, nom poffet femper &
pundodato extra ipfam peryudmdam #dcamdeduci. Vs fi linea finiza cffet B E, & panctum C, non pof-
Jfét ex Cdefcribi circulus fecans B E,in duobuws punitis, quare neqise ex C, perpendicalarjs duci ad B E. Hac
igitur de caufavult Enclides,reltam datam effe infiriitam,hoc e3,n5 habere maguitudinem determinatam,
vt faltem ad ipfam produlam perpendicularis poffus deduci. 1ta enim fiet bic, ji BE; progucatar; dowec cir-

sulusex C deﬁhpm fecet totam B A,preductamin D,¢r E,Gre.

4-'“ .

‘o X
'o,. O

. : PRAXIS - .
*’? CE X T R0 fallo C, ¢ intersallo quonis codem, deﬁnlwlmr d:w mw ﬁ(m
i tesre@amdatamin A,cy B. Demde ex A, B, ademg, intersallo, velaho, ﬁph-
T cueritalijduo arcws defevibancur fecantes fein D. Namdu- * o
.. i, @are@al D,fecans A B,in E;erit peypedscularis ad A B.De- el IS
! £ % monfratio buins operationisni differra demonfirationetra- 5 L
a 4.primi. A | - & dirainpraxipropofit.ro.Namanguliad E, eristrecti,*nem- / Sy
o peinter feaquales. _J.HE__M_
1D £ m efficiemsus hoc modo: EX quouu puné}o Ayinlinea B
"-.: ol data, & interuallo quolibet v(g,ad C, affumpto,arcss cirenli 7
Ml deferibatar: Deinde ex quobibet «lizpuncto B, mrmulldqae S
vfque adidem C, alins arcss defiribatur priovem fecansin C, ¢ D : Eritd, dutarefla o "l
22 ]um AB, ms,perpmdmlmad.w Dmug‘hamudcm:ﬂ,qnzprm. Nom =~ T %3
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. %0 per panctum E, tranfibic,perpendicularis erit advettam A B,in F. Quod stade=

_aurduobus redis equalesefficiet. . .

TLIBERTPRIMV S ij

; ' < - eff anrem necelfe,ve itteruallum B C.equale fit interualle A C,
P - AW osinbacfiguraapparet :Facilior tamen evit,& bresior optra-
£ K N tioffidem femper interuallum accipiarar; {
¢ 2% Qzob fipamtemC faeritwi- . .p.. -
Goooasl i AR _Loi 3 ik vicingm re@e AB, itn agendum e T
s T ) i i erit. Centro C,ad quoduis i;fterul— S
. . 12 F7 . lemfeceturre@ta A B, in dusbus pun: ]
AR S Wi AB ex quibss ad maimsinterual. . 2 Gl s
S L DL ~* lum guodcungue, quam AC, vel B C, = ESTINY-
- bini arcys tam fuprd , quam infra de- A, RSB

Jevibantur f¢ interfecantes in D,E. Nam duarea D CF, ghe produttaneceffa-

monfirabimus,dudtisretis A D,B D,A C,B C. Quoniam dno latera R A,D Ctrian t R
£80s A CD,duobus laseribus D BDC trianguli BC D, equalia funt, nec non & ba P %

fts A C,B Caquales funt, * eviit anguliad D,equales. Quare chm duo latera D 4, : i 8.priig;

D F, triangnls A D F,dusbus lateribus D B,D F,triangals BD F.aqualia fin? ; contineantd, anigulosad D, &

quales,ve offendimus ;b erunt anguli ad F,equal’s,dc proinde recitre. b 4. prims

L verd fi punGum datim fit iuxta éxtremum plani cuisfpiam., ita
.t vt linga data non poffie produci, ite agemwus. Ex punélo quouis B, quod &
" regione dati pun@i C, videatur quafi cffepofitum , hoc est, fere in exrre-

, “adsnterualium B.C..Dainde ex pancho A, aliguantumyemoto 4 punito aé-

s " cepro B,(Quy ansent magis diffabunt, incer f¢ punila A, & B, eo commo-

dinspundainterfectionum arcuum cognofcentar ) aly dio arcus ad intey=

suallum A C defcribargur felantes priores n C, ¢ D: Namreifa € D, per=
pendicularis evit addatamrelam AB:

o : v rautem pRE0 won prope extreminm plani, in guo linea 81, dato, iz

R . Weafitin extremo pligh, ve duo arcws'infia Linens commode f interfecate

— . son pofiint.fiuc punctum datum C, fit propinquum linée A L, fine non,a =

~ Jolsiemus problema hoc mode:-Adinteruallum A C, vbicunque punétum A;

. Jumatur ,defiribatur ex G, arcus fecansyelam A B, in D; atque ex. A,D;

: “duo arcus deferibantur verfus punitum C, [efe interfecantes in E. Rectg -
T A . mamqueex L per C, dulta fecans A B,in F.perpendicularis erit ad A Byt [
i Y .. prademonfratum eit,quands punum C, erat prope lineain AB. ~ - °

L

" vetnequelineam producere liceat, neque duo arcus

tepofintin D, mﬁ4 datam vetam A B,docebimus in fiholio prepofitionis 1. bui%h}ﬁ.- : o

s

At ) S p :
. . . " stoori 4
Cv M tefta linea fuper re@am confiltens [ineam angulos facx’;,aut duos reQs;

R S SRR P A TN
t \ . RTINS

g

" REcTA linea AB, conliftens fu’g:rré&hﬁ:‘CD. faciat duos aH’
gulos ABG,ABD. Si igitur AB,

- erunt di&ianguli duo re&i. Sivers-A .jnal;;fuerit perpendicula.

" ris; fatiet vodm qtides anzulumi obtufhitn , #lterum verd scutumi.

ex B, perpendicylaris ad CD, vt fingduganguli EBC, EBD, Nt

- - duo ye&i EBD,EBC, tribys angulis DBA,ABE,EB C. zqua-
E——-&“— le.*.ﬁ .

mitate linee date A B, defcribantur duo arcus fupr®¢y infra lincam A B; -

" K i Q7 0 Vero mgdo nos gevere debearning, quanda & puncum datumedt |
- | F.‘! iaxta ynum extremumplani , G linea dasa prope 'ilmumiexmmumi 177 I
arcus commoape feinrerfoens

v —

erit perpendictilaris ad CD;? 4io.defi.s

-0

-, Dicolgituripfos duobus effe reQisequales.® Educaturenim hi.pﬁuk

&i. Quoniam verd angulus re&tus EB , cequalisgft duobus an-" 1. prow:
lis DB A, ABE; Zerunt,sppofite comthuniangwhreo EB C, di.prom:

Rurfus, quiasangulus AB C, duobus angulis ABE, EB T, ¢ 19.pros:

wqualis eft ; f eruntappefite cornmyni angulo ABD, dvo anguli £1preis

ABC, AB1Y, jribus angulis DB A, ABE,EBG, zquales, Sed eifdém his tribus oftendimus,
X qualia, Linter [e funtzqualii. g 1profnd

wquales etiam effe duesreGos EBD, EBC: 3\1_2 autem eidem =
woigituranguli AB C, ABD;zquales funt duobusreétis EBD, EB C. Ciam ergore€ta lies

fuper re@am confiftens lineam,dcc. Qod ofkendere oporteban
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14 | EVCLIDIS . GEOMETRIE
o SCHOLIVM
V1D E 1 bacpropofitio pendere ex communi quadam animi notione. Quo enim angulns A B C, fu-
peras yecdtum angulum E B C,eoreliquns anguins A B D, (peratnr ab angulo recto E B D. Nam ficut ibi ex-
eeffus eSt angulus A B E, ita bic defeituseit idem anguims ABE. Quocircaanguli AB C, ABD, duobssredis
squales effe Conuincuntur: fiquidens tantim ynns corum fupra recium acquirie,guantum alter deperdis.

THEOR 7 PROPOS. 14

81adaliquam re@im lincam , atqué ad cius pun@um, duz re@z linez non ad
cafdem partes dutz cos;qui funt deinggps,angulos duobus recis zquales fece.
rint; in diretum eruntinter {ciplz reQz lincz. : S

Ap’pun&un C, linee re@e A B, in diuerfas partes édult= fint dum
,A re&z CD,CE, facientes cam A B,duas angulos ACD, A CE, vel re.
&os,vel duobus retis mquales. Dico ipfas CD, CE, inter fe effe con.
fitutasin dirc®um,itavt D CE,fitvaalineare&a. Siepimnon eftre-
¥ &a DCEiprodua D C,ad partesC,in dire®um & continuum cs-
detaut fupra CE,vtfitreta D CF, autinfraCE, vtfitre@®a D CG. Si
@ caditfuprd, cim A C, coufitat fuper re@am D CF, «fient duo anguli
- A CD, A CF, duobusretiszqualess Ponantur autem & duo anguli
ACD,ACE,zquales duobus reisi¥ & omnes re@i funt interfc 2.
5 quales. Quare duo anguliA C D,A CF,duobusangulisA CD,ACE,
¢ erunt zquales. Ablato igitur communiangule A C D, remanebitan.
5uli ACF,A CE,interfezquales, pars & totum, uod et abfurdum. Nonigiturréta D C, pro.
u&acadetfupra CE; Sed neque infra cadets Eadem ¢nim ratiope probarenturanguli A CE,
A CG, zquales. Igitur D C, produta eadem cfficietur,quz C E: proptereadue fi ad aliquamre.

€amlincam,atque ad cius punétum,&c. Quoddemonttrandum erat. .

SCHOLIVv M -
. Esr bac propofitio pracedentis 'mmrji . Imcacnim probatam fuit, i D CE, fit reta, wngulos ACD,
A CE, duobus effe vectis equales ; In hac verd demonflratum eft, fi dicti anguli fins duobuirectis eguales, re-
&4 D C,EC,cffe vnam lineam redam. ' :

,
[y}

[y

| ex Procro. ’
 Rrcr E Euclides addiditin propofitione bac (Cr non ad eafdem parses.) Quoniam, vt ait Porphyrius,
fieripotest,ve adpunctum aliqued linee date ad cafdem parces due linee ducantur facientes cum dita duos
angulos duobus redlis dquales ; qiie tamen non conffitnant viam lincam , ed quod non ad dinerfas fint dule
C A / partes. Sit enim pun@um C.inlinea A B, datum. Ducatur CD, * perpendicularis ad
_ , A B,b dinidaturq, redtui angulus A C D, bifariam perveltam C E. Deinde'ex D, quo-
) libet pundire@e C D, ¢ ducasur D E,perpendsculaiis ad C D, fecansyelfam CE, in E.
Producta autem E D,ad partes D, 4 fumatur D F, equalleye@e D E, & ducatur reclg
'F C. Quowiam igitur latera ED, D C, trianguli E D C, équalia funt lateribus F D}
D C, trianguli F D C, verumque vevigue, Cr anguli D, ipfis contentiaquales, nempe
veli; ¢ erit bafis E C.hafiCF, aquialis, & angulus EC D, angalo F C D. Sed angulus
« ECD,dimidiunieft recti. (ESE enimyeiius 4 C‘D’,:ﬁu‘iﬁu’ bifariam.) Igitur & FCD,
3 dimidiumi erit recti. Quare C F,cum A C facit angulum A C Ficonflantem exyedo ¢
- dimidiore@is; Facit autem C E,cum tadem A C, angulum A C F, dimidiym etiam re
&i; Dyoigitur anguli A CF, A CE, quos ad cafdem partes faciunt re@% CF, CE, cum- A B; equales fien?
duobus 1ellis : Et tamen CF, C E, yon funt vaalincare@a, proprereaquidnon funs dudls ad diuerfas pay-
tes, fedad cafdem. L N ’
THEOR s PROPOS. 1.
;. St duz re&x linez femutud fecucrint, angulos ad: verti-
~ 'cem zqualesinterfeefficient.
"= SECENT fe duz re&te AB,C D,in punélo E,vtcunque. Dicoangu-
“las, quos faciunt ad verticem E, inter feefle 2quales, angulum videli-
" cetAED, anguloBEC, & angulumnAE C,angulo BED. Queniam
re&2 D E, confiftit fuper re®am A B,«ceruntduoanguli AED.DEB,
- ‘sequales dudbusre®is, Rurfus quiareéta BE, fuperre&tam C D, con-
" fitit, erizt eadem ratione dvoanguli CE BBE D,duobus re&tis®qua-
- Jes. Cim igiturb omnes reéti anguli inter fe fintequales; erunt duo
\® anguli AED,DE B, duobus angulis D EB,BE C, zquales. Dem pta
‘ . N . - ) . - P L . B B igl‘ué

1.

3
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LIBER PRIMVS 3%
igitur eommunianguloD E B, « remanebit angulus AE D,angulo BE C,2qualis. Eademratio. « 3:pronwn:
neconfirmabitur,angulos AE C,BE D, inter fe zqualcs effe. NamduoanguliAE C,CEB,t qui &13.primi.
dugbus funt reétis zquales,2qualeserunt duobus quoque angulis DEB,BE C, qui duobusre.
&sfantxquales. Ablato igitur angulo communi BE C, ¢ remanebunt anguliAEC,BED, ®- ¢3.pron.
quales inter fe. Siigitur due reétz linez fe mucud fecuerint,&c. Qued oftendere oportebat.

COROLLARIVM L
Lo R

" EvcLIDES colligit ex: demonflratione_o huius theorematss, (ex fententid ‘Procli » quo-

wiam alia exemplaria hoc corollarinm non habent) dnas liheas recius fe" mutno fecantes f- .
frere ad puncium fectionss quarnor angulos quatior reclu fngula. equales. Naw in demon-
firatione offenfum fuit,tam duos dnguln.r.A E D, D EB,quam duos A EGCE B,q'mbm eﬂé )
reilis equales,per13. propofit. Omnes igitur quatuor anguli ad E conflituts , aguipollent b
duobsts rectis amgulis. Quare quatuor reciis aquales exifluns.

"COROLLARIVM IL

E.«D £ 21 ratione colligemsus , omnes angulos civca vnwm & idem puncinm conflitutts;
quotcunque fuerint, quatuor duntaxat rectu angulis aqualeseffe. S enimex E,alie mes ‘
quotlibet educantur, diuidentur/plumqua ills quatuor m\xgu/{ 4d.E, conflituti sn plurimas .
partes, * qua omnes fimul [umpta tosss [uis {{dxquamur. Cumergo tﬂl.‘qzmtw( 4ngglz aqua- a19. ?roh\
les fint quatuor rectss, ex primo corollario, erunt quoque ompes aly ﬁm(://ump‘t: quatuor
tanziim rectis equales . Ex quo pericuuni eifomne [patium puncium aliquod inplane cér-
cunflans aquinalere quatuor réclis angulss, vt mults aurhores afferant : gaua omnes anguli,
qus cirea sliud puncinm conflisus poffunt , quatnor [unt reclss angulss equales. Simsls wrodd
conflat, guothtber lineas reclas feinuicem fecantes , facere ad punclum fectionts angulos &>
grales quatwor rectss, - : : : -

1
[

EX PrROCLO. - )

A - 'S 1 ad aliquam ream lineam,ad eiusq; ﬁghpm,dua tefelinex don
- adeafdem partes fumpre angulos ad verticem zquales t'c;erin_t;ipla?

reGe linez indiretum fibi inuicem erunt. S

- Ex punclo C,recte A B,in diuerfas partes egrediantyr due redte C D,CE, facien=
tes angulos A C E,B C D, inter fe aquales: Veletiam duos'A.C D,B/'C E. Dico duas CD;
CE, efficere vnam lineam rectam. Quoniam enim angulss A CE, equalis e§F angulo |
- B CD;additocommuni angulo B C E> erint duo anguli A C E,E C B,duobius anigulis bi.prof.
D CB,B CE,equales: Sed < anguli A CE, EC B, funt equales duolusrectis. Igitur & c13. primi;
4 duo D C B, B C E, duobus erunt retis aquales. Quamobrem CD,C E, A eriit incavna d 14.primhs
: vedda.Hoc autem,ve vides, bonuerfum eSt propofitionis decimequinte:

EX PELETARIO: -

S1quatuor redz linez ab vno pun&to exeuntes binos angulos oppofitésiiter fe 4-
quales fecering, erunt quzliberduz linez aduerts in rectum bbi & continuf coniunéiaes

2 © E x punclo 4,quatitor lines eduGe A B, A C, AD; A E, faclant duos angulos oppo=
Jitos BAE,C AD,inter (¢ aquales: Item duos BAC, D AE, inter feaquales. Bicoram *
.- BA, AD, facere vnam lineamream, quam C A, A E. Quoniam equales funt angul
BAE,CAD,fi aquales illis addantur anguli B4 C,D AE,® erunt duo dnguli BAE, ¢ ;. profi
- BAC, aquales duobus angulis C AD, D A E.. Tam ergo illi, qam bi dimsdium funt
quatuor angulorum sirca punitam A, confiftentium : At hi quatuor equales funt qua-
tuor rechis, per fecundum corollariam precedentis propofitionss. Igitur duo anguli -
BAE,BAC,equales fant duobusrectis; £ asque adevo C A, AE, ynam cfficient lineam f i4. primb
» rectam. Eodem patlo oftehdetnr , diias. BA, AD, ynamyvectam efficeré lineam. Nam
. eadératione evunt duo anguli B A E,E A D,zquales dsobus anguls D AC,C AB.Qua-
ve, vt prius,concludetsr propefitum. Peletarius autem demonfirat hocidemvatione ducente ad id, quod fier
mequit. Nos tamé demonflrationem noflram oftenfiuam cins demonflrationi iuve.optimo prepofusmm.

-




36 EVCLIDIS GEOMETRIA
6. THEOR. 9. PROPOS. 16.

CVIVSCVNQUVE trianguli vno latere produo, externus angulus vtrolibet
interno, & oppofito, maior eft.
e n ' Tryancvir ABC,latus B &, producaturad D. Dico
' angulum externum D A C,maiorem efleinterno,& oppe-
o fito A CB,item{ue maiorem interno, & oppofito ABC,
# 10, prims. Diuidatur«enim A G, bifariamin E; & ¢x B, perE, exten- -
b3.primi. : . datur re@aBEF, itavt EF, ¢ abfciffa fitzqualisre@z EB;
ducaturd; re&ta F A. Quoniamigitur latera CE,E B, trian.
guli CE B,®qualia funtlateribus AE, EF, trianguliAEF,
vtrusmque vtrique,per conftrutionem; Suntautem & an-
guli ad E, di&is lateribus comprehenf, cinter fe zquales,
cam fint circaverticé E,& oppofiti : Erit4bafis C B,zqua-
] . . lisbafi AF, & angulus E CB, anguloEAF; Eft autem an-
gulus D A C, externus maior angulo E AF, totum videlicet parte. Igitur & externus angulus
D A C, maior eritinterno & oppofitoangulo A CB. Qudd filatus C 3,preduciturad G: & A B,
diuidatur bifariam in H; extendaturque reta CH I, vt H Lz qualis it re&tz H C, & ducaturre&a
1A: demonftrabitur eadem prorfus ratione,angulum externum G A B, maiorem efle interno an-
a15.primi. gulo,& oppofito A B C; Eftautem cangulus D A C, angule G A B, zqualis,camlinczBD,CG,
e mutud fecent in A. Igitur & angulus D A C, maior eritinterno & oppofitoangulo ABC. Eft
autemidem angulus D A C, maior quoque oftenfus angulo interno, & oppofito A CB. Cuiuf
cunqueergo trianguli vno latere produéto,&c.Quod demonftrandumerat.

SCHOLIVM )

. No n dixit Euclides,angulum externum D A C,maiorem effe angulo B A C,interno,qui fibi est deinceps
Jed folim magnieudine fuperave virumlibes AC B,A B C,internorum, fibig, oppofitorid : quoniam exrernus
angulus equalis potest effe angulo inverno fibi deinceps , quando filicet externws re@us est; Tunc enim ne-
ceffariods,qui fibi est deinceps,rectus quoque evit-Potest & effe minor,quando nimirum est acutus; Hoc enim
pofito, angulus illi deinceps obtufus erit. Solsim ergo, quando obtufus evit externws, fuperabit internum fibi
deinceps; Hic enim neceffario acutws exiftet. Que omnia facile colliguntuy ex propof.13.per qua angulus ex-
sernus, & intermus ills deinceps,equales funt duobusrectis.

. Ip vers,quedin fcholio propof.6.bhuius librinos demonflraturos recepimus, nimirum hc propofitionem
00 poffe conuerti; cum & vno latere figura quadrilatere produdo,externus angulus quolibes interno,c op-
pofito pofiit effe maior; hac ratione abfoluemus.

‘. S1 1 figuraquadrilatera A B C D,cuius angulus B A D, obtufus, & ABC,
@ \ rectus conflituatsur,bac tamen lege,vt reite A B, D C, produltaadpartes B, &

1§, primi.
d 4 .primi.

" 'Gyin punéo E,necnon & rella D A,C Bad partes A, & B, in punéto F,coéant.
Quedquidem fiet,fi conflituatur triangulum A D E,obtufangulum,¢» produ-
&a D Averfus A ducatur ex quosss puncto F.ad A E, perpendicularis F B fecas
A < ! latws D E,in C. Dico, fi A D,producatur ad G,angulum externum C D G,maie
rem effe quolibet trium internorid BAD,A B C,B C D, fibi oppofitorum. Cims
- enim AD E triangalum fit,? erit angulus externus E D G,maior interno oppo-
3ié.primi. . . fito D AE. Rurfus citm D A B,obtufus maior it vecto A B C,maior quoque mul
: ., T ~——X2  toerit EDG,ipfo ABC. Peftremo quia ¢ in triangulo CDF,b angulus ex-
b16.primi; ternys C D G, maior eft interno, & oppefite F CD; manifeftum est,in guadrilatero AB C D, externum an-
gulum C D G midiorem effe interm'c,c’;' oppofitis BA D, ABC,B CD.Quam obrem propofhéc i6. consersi
Hequit,quippe Cutm eiss antecedens,cr confequens non reciprocentur,ve demonfiratum est.

EX PROCLO. ‘
Sz ew 1T VR exha propefitione ,ab eodem punito ad vynam eandemg, lineam
. A rellam non poffe duci plures lineas rectas,quam duas inter [¢ equales. Si enim fieri po-
test ducantur ex A,ad lineam B Cytres lincareité aquales A B,A C,AD.Qxoniam igi-
turlatera AB,AC, fknt aqualia,© erunt anguli AC B, & A B C, aquales fuper bafim

c g.piini.

d g.primi. B C. Rurfus quia latera A B,A D, funt eqsialia,d erunt anguli AD B,C> ABD, fuper
bafim B D, aquales . Quare cumveerque angulss A C D, AD B, aqualis fit angulo

e 1. pron. A B C,*erit angulus AD B, equalis’ngulo A C D, externws interno oppofite, quod esF

abfurdum , cum per hanc decimam [extam propofitionem externss interno maior fit.
_ Nomergoplures lincere@e, quam dis , inter fe equales, ex A, 4d B Cypoffunt duci.

jod eSFpropofitum. Ce :
¢ prepef THEOR,




“ LIBER PRIMV.S : /. | S
" THEOR 1. PROPOS.17. . - 1.

olibet CviVv'scVNQUVE trianguli duo anguli duobus reis fint minotes ,omnifa- - .
flam fumpti. . '

). Dico Sit _trimgdlum ABG:Dico dﬁqs angulos AB C, & A C B, minores efle

0ppe- dubbus reétis; Item duos CBA,& CAB:ltemgs duos BA C,% B C A Pro-
ABC. ducantur enim duo quzuislatera,nempe C B, C A,ad D,& E.Quoniam igi-
cxten.: . tur<angulus A B D,externus maior clt interno & oppefitoangulo A CB: fi «!6-primi.
2EB; addatur communis angulus A B C, 5 eruntduo inguliA B D, AB C, maio- 4 4.pron.
riane res duobusangulis AB C,A CB:<Sed ABD, AB C, 2quales funtduobus ¢13.primi.
\EE, retis. Igitur AB C,A CB,minores{unt duobusreétis. Eademrationg erunt.
an- anguliCB A, & C A B, minores duobus reétis. [Nam cim angulus exter- :
iles, nus AB D, 4maior fit angulo CA B, interno & oppofito;: ¢ erunt,appofi- ¢16.primi.
qua- to commuriangulo AB C, duoanguliA B D, A B C,maiores duobusangu. «4.pron.
i *'lisCAB,CB A. Camergo f duoilliducbus re&is fint zquales, eruntbtalij £13 primi.
gulus . duoduobusre&isminores. Non fecus oltendemus, duos B A C, B.C A, duobas effe reis mino-
4B, res. Cim enim angulus externus B A E, £ maior fitinterno & oppofito anguloB C A; fi appona. g16-primé-
ret . turcomunisangulusBA C,5 eruntduoanguliBAE,B A C,duobusangulis B C A,B A G, maio- 5 4-prea.
an- * res:acproindecamilliduo’ {int duobusretis 2quales,erunt duo hi minores duobus reétis.Cu. ; 13.primi.
P infcunque igitur trianguli,&¢.Quod erat demonftrandnm. o
il A i - EX PrROCLO. el
H 1 c perfPicwmms esF, ab eodem punilo ad candemyeltam lineam non poffededuciplu-
ves lineas perpendiculares,quam vnams.Si enim fieri potest,ducantuy ex Aad reitam B C,due
perpendiculares A B,A C. Erunt igitay in triangulo A B C,duo anguliinterni B,¢&» C, duobus
05 vectis equales,cum fine do redi,quod est abfuvdd. » Sunt enim quiliber duo anguly intrian- 117, primi.
i gubo guocangue oftenfi minores duobus reélis. Non exgo plures perpendiculares,quamvna, éx '
- A, ad B C,deduci poffunt. Quod est propefitum. . RS
in C ‘ COROLLARIVM 1 ' ,
b - . CONS T AT enim ex his, In omni tyiangulo , cuisis vnvs angulus ﬁﬁrit re-
X - ooty SN - . \ s
s, vel obtufius, reliquos effe acntos, ceu monuinisicdefin.26.huius libri. Cim eniugper hane
. propofition duo quilsbes anguli fint duobus reclis minores , mecefe eit, fi unus fyérut veclus, *
o el obtufits ; guemcungue reliquorums effe acusnm, ne duos angulos in tyiangulo reclos, ant

dnobue rellis masares effe fateamnr. / s
| o 'COROLLARIVM IL. |
" SEQUIT ¥R 0tiam ex hac propofitione, [i linearecia cum alia veila angulos inequales
: ~ - faciat, vnum acutum, & obtuftm alteri, lineam perpendicularem
ex quonis etus punito ad alsams illam reclam demifJam éadeve >«d
pariesacutiangnli. Faciatenimrecla A B.cum reéta C D,angulos
~ inaquales,nempe A B D acutum, 5 A B C, obinfum, der’nimzturfé
_ ex punilo A, quocungue ad C D, perpendicularis A D. Dico A D,
< B T cadereadpartes anguls acuti AB D. Nam fi non cadis ad partesa.
. - cxtianguli AB D, cadas, fi fieri poteit, perpendicularis A C, ad
partes anguli obtnfi A B'C. Igitur duo anguli A B C, 4 CB, obtufis, & reclus, intriangs-
o AB C,maioreés funt duobus reclis:® fed i dusbus reclss funt minores,quod it abfurdum. b1y.primb
Non ergo ex Azg_rpemlimldn& #d C D deducia cadis ad partes anguls obiufi. Quare ad par.
zes acutianguli cadet. \ :

'COROLLARIVM IIL . L
T . . . " .. V.\.) »
PAR1 rationcfit ex hac propofitionc_ manifeflum , ommes angulos sriangnli squilaters,
& duos angulos trianguli Ifofcelss fupra bafin, effe acutos. Nam < cé &; quslibet duesn tr1an- c s.primi.
guloaquslatero, & duoin ifsfcele fupra bafin fint inter f¢ aquales; 4 fintg, fimul tam s duo, d17.primse
sam hi duobus reciss minores ; erit guilibet illoyum reclo minor, hoc est, acusus. Si enim

»

rectus fores,ant abiufus, effest ambo vel duobus.reilis aquales,ant majores. C-

.. . THEORuw PROPOS. m | 8.
. OmNi§triangwlimainslatus maiorem angulum fubtendit. v ¢
" 4 '



3% EVCLIDIS GEOMETRIE
» ' 1N triangulo AB C, fitlatus A C, maius Iftere AB. Dicoanguluni
ABC, fubtenfum 3 maiorilatere A C, maioreni effcangulo A CB, qui

« 3,},;;,,,;, a minorilatere A B, fubtenditur: Nam ex A €, « auferatur A D,zqualis

ipfiA B, & ducaturre®a B D. Quonigin igitur duolatera AB, AD; z-
- qualiafunt per conftro&ionem, b eruntanguli ABD, AD B,equales:*
b sprimi. . ST Lo 4 . qu
< 16.primi: . ﬁa-tefangulusADB,ma:oranéuloACB. Igitur & angulus AB D,
primi, . . . ,oa d , .
do.pron maioreritangulo A CB. Quamobré cam an%q\ astotus AB C,mgior
9P " adhucfitangulo A B D;eritangulus A B C,multd iraiorangulo A € B.

. Eademratione, fi latus A C, maius ponaturlatere B C, eftendes angu.
lum A B C, maiormn effe angulo B A C:fi nimirumex C A, abfcinda-

: . turlinea ®qualis ipfi C B,&c. Quare omnis triangali maius lstus maio-
rem angulum fubtendits Quod demenftrandumerat. - /
_ COROLLARIVM )
A Exbhocfequitur, omnes tres angules tﬁdﬂiﬂ[i Scaleni¥jJé inequales , v
monusms definiitione Aecimaquinsa huiss libr!. Sit enim trianenlum Sca.

lenums A B C, cuins maximums quidem lasws A C, minimum autems B C,¢5
medinmslocum habens A B. Dico eiufderm omnes angislos inequales effe_.
Cums enim luatus A C, pomasur maius latere A Bierit, per hanc propofitio-
nem angului B.angulo Cimaior. Eademratione masor erit angulus Cangu-
lo A, quandequidem ¢ Latus A B, lazere_s B C,maius ponitur. Sundigisur
omnes ives anguli inequales , maximus guidem B, minimews vero A# &G
medixns locum inter Vsrumane tenens. -

. ' ' N . . . . ! "
18, ' THEOR 2z PROPOS 1. : #
- OMNIS trianguli maior dingulus maiori lateri fubtenditur. L

IN triangulo AB C, angulus B, maior fitangulo C. Dicelitus A C,
fubtendens maior¢m angulum B, maius efle latere AB, quod angu-
lum minorem C, fghtendit. Sienim latus A C, maiusnon cg latere AB,
eritvel zqualeilli,vel minus. Sidicatur A C,equaleefle ipli AB, «erit
angulus B, zqualis angulo C; Eftautem & maior pet hypothe(in, quod
eftabfurdum. Sivero A C, minuseffe dicatur latere A B, erit angulusB,

-fubtenfus 4 minori latere A C, minor angulo C, fubten{o 4 maiori lates
re A B; Ponitur autem maior, qued magis eft abfurdum, Latus igitur
A C,cim neque zquale fitlateri A B,neque minus eo,erit maius. Eadem
ratione probabitur, latus A C, maius eflelatere B C, fi angulusB, mdiot

- . efle concedatur angulo A. Omniscrgo trianguli maior angulus maiord

laterifubtenditur; Qued demonftrandum proponebatur. \

COROLLARIVM

A SE Qv 1T v Rexhacpropofitioncs omniswm relarum ex
quonss paniio adreitam guamcungue duilarum, cam. qua per-
pendicularss e, effe minimam. Ducaniny enins ex puniie Aad
reclam B G, quotcunque linee AD, AE, AF, & alie, quarum
‘  AD,folafit perpendicnlayis ad B (o¥e g :utllq alia, cum ex eodems
B G punitoadeandemreilam  fola vna per‘pendtmldm duct poﬁt, ]
- & D ex Proclo ad propofitionems decimamfexiam demonfiranimus.,
ar17.primi. DI€0 ommism minimam effe AD. Nam i» triangulo A E D,ckm dwo anguli A Db E,AEDs
b 19.primi, jim duobusreilis minores ,ponaturg, AD E,yellns; erst A.E DAcutss. Quare® maiss er &
Latsus A E, lasere A D. Eodem modo oftendesnsus , omnes alias yecins maiores effe recla 4 D:
ac proinde perpendicularis A D,omnivm erit minima. - o

A

’ Sfri-}

)

t ) EX Procro. _

Po s s ¥ M» s hocidemtheorema oftendere affirmasiua demonflraviene, fins adminicnlo precedentisy
fitamen priss dcmuﬁrc{ur hoc fequens theorema.

S1 trianguli angulus bifariim feétus fierir, fecan sciuc a‘n’gulilm reftalincaad bafin du-

&a in partes inzquales ipfam dividar ; Latera illum angulum coatinentia inmqualiz

s ) erung,
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. LIBER PRIMVS ' 39
erant, & taius quidem illud, quod cum maiori bafis fegmento coincidit, minus verd,
quod com minori. a : : ]

TRIANG? LI ABC,angulus BAC, diuidarar bifaviam perrefam A D, que feces bafin B C.in par-
s inequales, maisig, fegmentum fis D C. Dico Lesus A C, maiuseffe latere A B. Producatur enim AD, ad

Byt fis D E,equalis ipfi AD.Deinde ex maiori fegmento D C,auferaruy ve@a D F,equalis minori fegmen- 3 3.primi.

oD B,&r per Fex E,extendaturrefta EF G. Quoniam 3g£tm latera AD,D Bitrian
guls AD B,equalia funt lateribus E D,D F, trianguli E D F, vtrumque vivigue, pey
. conftrutionem; fine auté &> anguli AD B,ED F, dicis laseribus coistenti equa- b 15.primi.
les; © Brunt bafes A B,&r E F.aquales, ¢ angulo BA D ,angulusF ED,equalis:Eft ve ¢ 4.primi.
¢ 18 & angulus C AD, angwlo B A D, equalis per hypothefin; Igiturd angnli G AE, d.pron.
- - G BMstyianguli A G E,equiles evunt ¢ ideog, latera A G,E G,equdliseruns. Eff an- e 6.primi. .
temyelda A C, maior quam A G ; quare & A C, maior eris, quam E G. Et quis E G,
masor e3,quam E F.erit & A C,mulith maior, quamE K. Ciim igitur demonflratum
Jis, re@lam EF, equalem cffz rea A B, erit A C, ltws myiss lazere A5, quoderas
: S offendendum. R ST
* - Hoe oftenfotbeoremate, ita propofitio 19.demonffrabitur. In tviangulo A B C, angulns A B C, maior fit
angulo C. Dico larus A C.maiws cffe latere A B. Digifaenimireda BC,( fuper quam conflisuti funt qicti an-
guli inequales,) bifariam in D; ex A, per D,extendatir ré@ta AD E, f vt fit D E, aqualis ipfi AD; duxasurg,

b}

reta B E.Quonid igitur latera A D,D Ctridguli A D C,equalia finit hrdilfx ED; f3.primi..
Dﬁ,hiaguh‘ ED B,vtrumgq, virig,per conflrulliont,§ funt ant? & anguli AD C, g15.primh
ED B,dillis coprehéfi latersym equales ;  Eriit bafes A C,¢y B E,equales angulusg, h 4.primi.
AC D,angsulo E B D,aqualis: Et g4 angulss AC D,ponisur ¢ffe minor anguloAKC, - - ~*
& ¥ & anguls E BD,miner codem angulo A B C; 1dp6g, angulus ABE, per rellam
B D, distidesny in partes inequales. -Si igitur bifariam fecetur perve&am BF, cader )
BF,[upra BD;so qudd anguisé A B D,masor ¢ angulo E B D.Quiaverd EF,} maior i 9. prom.”
eit,quam B D¢ E D,pofita eff equalis ipfi A D, exit E F,maior,quam ADK Sed ad: k9.pron.
\ , buc A D, maior eff.guam A F; Multo igirsur maior erit E F,quam AF. 1tag, quidre=
‘- @a BF,diuidens angulum A BE; bifariam, [¢cat bafin A E, inequalitey in F, éftque
mains fegmitum E F, minus autem AF; erit per theoremd & Proclo proxime demonflyatum, latss B E,maivs
lesere A B. Offenfum eit autem BE,equale cffe luaseri A C. Igitur & A G, latus lavere A B,mains erit. Quod
erat demanfirandum. ., ., o S ‘
AR SCHOLIVM . *
< H.4 5 ¢ propafitio 19.connerfa eft propofitionis 18.ve pefPicunms e, Campinss autem dinyum iffarum =~ '
propofiriansum ordimem provfus inuertit,ita vt ea,qua apad nos eft 18.apudipfum fit 19. & contra. Quarum
vvamgue oftendis ducendo ad sd,quod fiers nequit,cm tamen Exclides propofitionem 18. direéle, & often-
St confirmanctit, ve ex dicis liquidd confras. o .

- RoT ERIMP 5 quog,Theovema 2 Proclo demonflratum conertere boc mode. o >

St trianguli duo latera inzqualia fuerine, linea re@a bifariam dividens angulum ipfis .

contentum, {ecabit bafin in partes inzquales, maiusq; fegmétum erit prope maius lacus,

Dy .o latera ABAC, triangali ABC, fint inaqualia; AC,mains, & A B, mints. =
Reéla auté A D, dinidens angulum B A C,bifaviam,fecet bafin B C,im D.Dico fegmen- "
. tum D C,mains effe fegmento D B. Si emims won est maiss, evit vel aquale, vel minms. $i
djcatur cffe equale, producatur AD,ad E, vt D E,equalis fit ipfi D A, ducaturg,rea 1 3. primi. |
E C. Quoniam igitur latera A D,D B,aqsualia funt lareribus E D,I} C, vtrumque viri- :
| .que; AD,yidelscetipfi E D,per confiructionems, & D B,ipfi D C, per bypothefin aduer-

Jarsy :Sunt autem & ™ anguli ad D, didlis luseribsis consenti equales : MEvit bafis A B, mig.primi.
" bafi E C, equalis,&r angulo B A D, angulns C ED. Pofitus antem eff & ungulo BAD, n 4. primi,
 angulus CAD,equalss: Igituy ¢ anguli CED,C AD,equales erunt:© 1dedg, latws A C, o 6.primi.

l.;nu A C,A.B,tqadid :quod eftabfurdi,quia A C,mais poncbatur,quaws A B.Non evit igitur fegsmentum
D C, fegmento D B, aquale. Qusd fi D C,dicatur effe minws, & D B, maiss : crit, per theorema Prack, lasms
#B,mans lasere A C: Poncharny autems minws,quod multd magis e abfurdus. Nos igicur minss evie D C,
qxam D B. Quare évit neceffario maivs. : SN o
. Eo p E v'modo demonflrari poterit boérlreorm:. ' LT e ey
S1 uianguli angulum reétalinea bifariam dividens,bafin bifariam mx:que fecet,erunt
duo latera angulum continentia incer fe 2qualis: Quod filaterasqualia fuerint, bafin e-
siam bifariam [ecabjrlinea reQa,quem angulum bifariam diuidit. :
PR1m ¥ 2 reda AD, fPeans angilum B A C, bifariam disidat quoque bafin B Cin D bifaviam. Dica
’ : '..’ . M ' . ‘ ’

 lateri E C, equale. Cim igirur ofté[um fit laters EC, aquale effe quoglatus A BY eriit p.v. pron. -

3



40 EVCLIDIS-GEOMETRIEA :
latera AB, AC, inter f¢ equaliasffe. Hoc antem demenfirabimms eadeni rarione.

"
td

qua in precedensitheoremare oftenfum fuir , latws A C, equale effe Interi A B, f§
D C, fegmentum fegmento D B, aquale penatstr,dummeda figuram eodem modo

g1g.primi. . vonftruss. Cimenivslaters AD,D B,aquabiafint lateribss ED,D C: & anguin
baprimi.  » wd D,diclis lateribus contenti equales® erunt bafes A B,E C, eqmales, & anguind
¢ 6.primi, CED, angulo B AD, boc eit, angulo C AD,equalis. Quare© AC, equaleeritipfi

EChocefipfi AB. L . iy
- DEINDE fiutlatera A B.AC, equalia,cy redla A D, fecans bafin B C, is D,
_ /. didat angulum B A Cbifariem.Dico fegmenti D C,aquale effe fegmehte D B.
. ... . CumenimlsteraAD,A B equsliafintlascribus; A D,A C,yryumque véigue, & °
d 4. primi. Jiguli quog, ad a,contenti dictis laseribus agualesper bypothefin,d erunt bafes BD,D Coegales:
. .o | N

30. .. ... THEOR B PROPOS. 20.
" OMNIS triangali duo latera réliquo funt maiora,quomodocunqueaffumpta.
’ SiT triangulum AB C. Dico quelibet eius duo latera; nempe °

e

_ - R "AB,A C,(imyg) maioraefle religuolatere B C.Producaturvpumes, -

& 3.primi. illis,vt € A,viqi ad D,« it§; reéta AD,zqualis alteri lateri non pro..

. du®o AB,& ducaturre@aD B.O?qqniiigitur duclateraAB,AD,*
b §.prits. ' mqualia inter fefunt,per hypothefin,# erunt anguliABD,ADB,
éo.promuni | - - wqualesinter fe: Eft autem angulo A B D, r maiorangulus CBD.
. ~ Igitur & angulus CB D,maior eritangale A D B.In triafigulo érgo
d19.primi, CBD,latus CD, oppofitum maioriangule € B D,#maius eric Fa-
" tere B C, quod mineriangulo C D B, oppenitur._Cimigiter dyo
€ latera AB,A C,fimulequaliafiatipfi CD,(fi enim equaibus AB,
* 2. pron. A D,commune addatur A C, < fieat totaqualia;s nimirt limea com

: ?oﬁti exAB, AC, &linea compofitacx A D,A C,) erunt quogs Jatera A B,A C, fimu}naiora la-
tere B C. Eodem inodo demonitrabitur,quelibetalia duolatera maiora effe reliqhé. Quare om-
nis trianguli duo latera reliquo funt maiors, ke Quad denonftrandumerat, - .

- c . -BX PROCLO. " . oo .
" ALrT 2 & boc theorema,a familiaribus Heronis ¢ Porphyrsj deimonfbratur,nullo atereproducto huc ras
N tione:Sit probandumduo latera A B,A C, trianguli A BC, maioraeffe late .
- 89 primi. : re B C. Disidatur angulus B A C,ikis Lateribus contentss * bifariamper ve-
bis.primi. , , ~ : . Gam AD.Quonsam igitur trianguli € D A,latws C D, protrallum est ad J A
¢ ¥ > C orit angulus exteynss B D A,maior interno Cr eppofito C A D: Igitur (rme,
o : ior angulo B A D. Quare intriangulo ABD, latus AB,maiori angule AD B,
€’19.primi. oppc{{imm < maiws evit latere B D, quod minori angulo B A D, epponitsr . Eadems vasioncofiendetur , larwo,
d16.primi. 4 C,maius effe,quam C D,quis anguins CD AL maior eit angulo B AD;hoc eft,angulo C 4 D,Grc. Quam-

. gbremdsuolasera A B, A C, maiora exunt latere B C. Eademg, e5f 1atio quornsmcunque duovusm luseyam , y 3
angulus ipfis comprebenfus bifariam fecetur. .. - , .

2. ©  THEOR 1. PROPOS/z .

© Stfuper triangulivno faterc,ab éxtremitatibus duzrette linez interitis confti~
“ ' tute fuerint; ha conftitute reliquis trianguli duobusiateribus minores quidem
' " erunt, maiorem verd angulum contincbunt. o N
' "IN triangulo AB C, fuper extremitates B, & C, !atcns BC,intra
trianguli conftituantur duz re@tzlinez BD,C D,iri punéto D,con
currentes. Dica BD,CD, fimul minores effe duobus lateribus B A,
C A,fimul; Atverdangulum BD C,maioremarigulo BA C.Produ.
catur enim altera linearum intérioram, nempe BD,ad pun&umE,

:w. ":‘ ) lateris CA.Quoniam igitur in tritngulo BAE,duclateraBA,AE,»
4-prom . maiorafuntlatere BE, fiaddatur cornmune EIC' b cmntdB Al, AC,
primi.. - __.maiora,quam BE, K C. Rurfus quia intriangulo CE D, duolatera.

:” P:,:m Y C E;Eal’)q, ¢ maiora funt latere C Ds & commune appenatur D B,4e.
-prom. & runtCEE B,maiora,_«gx_im CD,DB. Oftenfum veré iam fuit,AB,’

. €16 primi. _C A,maioraefle,quim BE,E C.Multdigitur maiora erunt B A,CA,

quim B D,C D,quod ptimo proponebatur. Prazterea,quoniam angulus B D C,r maior eft angu-
Jo D E C,externusinterno: & angulys D E C, angulo B A €, maior queque eft, eandem ob can-
fam; Eritangulus BD C,multd maiordngulo B A C; quod fecundé proponcbatur. $i igitur fu- .
per wrisngali vao laterc,ab extremitaribus,&c. Quoderat oftandendum, e

)
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SCROLILIV M - .

Q » A M redle Euclides dixerit,duss illas limeas intra triangulum confliratas, ducidebere ab extremita-
tibus vmius Iateris, apéree imeelligi potest ex o, quod mox ex Proclo demonfirabimus ; in trianyulis videlicet
reltangalis , vel ctiam amblygongs , intra triangulum conftitiii poffe duas lineds fuper vnum Insss circa an-
plum retum, vel obtufum , quarsm quidem yna ab extremizate dickilateris, alteravera aquonks punclo
propealiud extremum lateris eiufdem educitur,que saiores fint reliquis dwobus trianguli lateribus. 1tem in

\gngulis fcalenis codem modo fuper maximum latis duasveclas intratrangulum conflituipoffe,que mine~
renmscamprebendant angulum,gre. L. e : :
T EX ProOcCLO:

St T triangulum babons exempli gratia angulum A B C,obtufum. Dico ab extrems C,cr & quonis pun~

Bonempe & D, prope alixd exsremam B,lateris B C,duci poffe duss lineas intra triangulum ad aliquod pun-

. ' Gum, que maiores finr duobus lateribus B 4,
A C.Ducatity enimm veCla D A:Et quontam in
triangulo ABD,duoanguli ABD,AD B,2
minores funt duobus rectis ; Ponitur autem
ABD,maior recto, nepe obtufus; erit AD B,
minor recto,ideog, minor angulo A BD.Qua
velatws AD,P maius erit latere A B.Ex D A,*
abfcindarnryeita D E, aqualisvelte A B; Et
reliqua linea A E, 4 bifariam diuidatur in F.
. . Si igirur ab extremo C, ad F, refla ducatur

€F,erant dualineare@e conflitute CF,D Fintra triangulum maiores duobus lateribus B 4,4 C.Quoniam
enim in triangulo AF C, duo latera AF.F C,® matora funt latere AC; Eff autemrelta AF, ipfi F E,aqualis,
perconflruclionems erunt C F,F E,maiores quoque latere C A. Siigitur equaliaaddantur ED,¢ A B, fiens
teds CF, F D, maiores lateribus C 4,4 B. Quod eft propofitum. Quod fi ad F,ex B,extremo recta ducere-
tur, effent duerececonflitute CF,BF,minoves duobus lateribss C A, A B,ve Euclides demonflyanit.
Ry x 5w s fistviangulum fialeium A B C,curus latus maxisnum B C,minimum A B.Ex B C,8 anfera-
tur BD,equalisrede AB, & ducatur AD,rets,ad cutus punctid quod-
A libet,vt ad E,ab extremo C, rectadicatur C E. Conflituta igitur erunt
intraeriangnlum due linea C E,D E,que minoré angulum comprehen-
dunt eo, quem efficiunt duo latera A B,A C. Cum enim duo Litera B A;
BD, equalia fint,b erunt duoanguli BAD,BD A, equales:Sed BD A,
angslusi maior est angulo C E D. Maior igitup evit & angulus BAD,

C E D; Quod et propofirum. Relle igitur Euclides monuit , duas lineas
intyd triangulum conftirutas educi debere ab extremis punétis vnins la-

: : teris, vt minores quidem fint duobus reliquis trianguls lateribus, maio-
yemvero complectantur angulum: Alids enim propofitio veranon effet, vt iam eit demonfiratum.

¥ £ & v M de conflitutione dudrumlinesrumintra tyiangulum,que maiores fint,vel equales duobus la=
seribus,pinra oftendemus ex Pappo ad propof.34.huiss libri. ,

PROBL. s. PROPOS. 2.

Px tribus re@is lincis , que funt tribus datis re&is lineis @quales, triangulum
conftitucre. Oportet autem duas reliqua effe maiores omnifariam fumptas: quo-
niam vniufcuiufque trianguli duo latera omnifarid fumpta reliquo funt maiora.

: Tris linem reéte datz fint A, B, & C, gua.

A B * c

exipfis nd poflet conflitui triangulum, vt con-
ftat ex propofit.20.in qua oftenfur faic, duo

¢ quzuis latera trianguli reliquo efle maiora.)
dporteatd; conftruere triangulum habens trid
latera tribus datis lineis 2 qualia. Exaffumpts
refta quanis D E, infinitz magnitudinis « ab.

D fcindaturre@a DF, 2qualis rc%tz A; Etexre-

liquaFE,re@aF G,2qualis re®= B ; & exreli-

qua GE, reta G H, zqualisreéte C. Deinde cenitro F, interualloverd FD, circulus defcribatur
DIK: Item centro G, interuallo aGit G H, alius cifculus defcribatur HIK, qui neceflarid prioré
fecabitin punétis L& K, (cGenim duz F D,G H, maiores ponantur re@a F G: fi ex FE, fumatur
re&ta FL,2qualisipiFD: &ex GD,re&ta GM,xqualisipfi G H,cadet pun&um y.inter L&D

angulo CED. Quare multd maior erit totus angulus B A C, angulo

a rj. prim}.

b1g.primi.
c 3. primi.
d 10.primi;

€20.primi,
f 4.pron.

g 3 primi.

hy.primi.
{16 primi

id.

rum ?uzlibct duareliqua fint maiores, (Alids ..
l :

43, primie



o 15.defin.
b 1.prom,

asc.priml.

23.

a2, primi.

# B primi.
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Sinatng; M, caderetinL, punum, effent GL,FL, hocet,G H, & FD,=quales re@2 F G: Sive-
16 M,caderetinter G,& L,efenvezdem duz FL,G M, hoc e, DF,G H,minores re&a F G: quorié
vtrumg; eft coera hypothefin.(Id quad exappofitis figuris apparet.) ex quori quolibet,nimirum
exK ducanturad punltaF,G,rect2 KF,K G, fattu mque erit triangulum FG K, cuius latera dieo
zqualiaefle datisrellis A, B, & C. Cim enimreta FK,«zqualis itre&x FD,& rea A, per con-
ftrutionem eiden IF D, zqualis;® erit latus FK reéte A,z quale. Rurfus quia GK,zqualiseft ipft
G H; & recta Ceidem G H; erit quog; latus GK reétz C, zquale: Pofitum auté fuit per conftru-
&ioazm.reliquum latus FG reliqug re@e B,2quale. Omniaigitur tsia latera FK,F G,G K, tribus
datisrectis A, B, C, ®qualiafunt. Conftituimus ergo ex tribus retis lineis, qua funttribus datis
rectis lineis zquales, triangulum: Quod faciendum eraz. . '
PRAXIS C

S¥ M A 1 7 R retta D E, equalis cuicungne rellaram datarum,
nempe ipfi B, quam nunc volumss effebafin; Deinde ex D, ad inter-
sallumrelte Aarcus defiribatur : 1tem ex E, ad interualamreBe’C;
alrer arcus fecans priorem in F. Si igitur ducantur re@e D F,EF fas
@um erit triangulum habens trialatera equaliatribus datis lineis. E<
rit enim latus D F,equalerece A.propter interuallum ipfius A.affums
ptam:Cy latus EF,ipfi C.propter affumptum interuallum C; D E,ve=
10 latus acceptum eff re@e B,aquale,ab initio.

cB AP * SscHoOLIV M

H 4 c arte cuicunque triangulo propofito altersum prorfus &=
quale & quoadlatera anguldfque,ér quoad arcam ipfins,confli-
exemus . Sit namque triangulum quodcungue A B C, cui equale
omns ex parte eft conftruendum. Intelligo eivs latera , tanquam
treslineas reilas datas A B,B C,C A, quarum quakibet due® maio
res funt reliqua. Deinde fumo reitam D E, equalem vni lgte-
ri,nempe B C; ¢ ex D, interuallo lateris A B, arcum defcribo; i~
_ tem alium ex E, mteruallo reliqui lateris C A, qui priorem feces

B ¢ » E mF, dre.

PROBL 9. PROPOS. 2.

Ap datamre&am lineam, datumque in ea punéum, dato angulo re&ilinco =:
qualem angulum reilincum conftituere.

v DA TA re&afit AB, datumdue in eapunétum C,

£ 8 datus angulus DEF. Oportet igitur adréftam

' AB.inpun&o C, angulii confltituere ®qualem an-

guloE« Sumanturin re@isED,EF, duepunétave.

cunque G, H, quzrcta GH, conneétantur: Dein.

/\ ' N de4 conftituatar triangulum C 1 K, habenstria late-
™ ¢ X \

ra zqualia tribus retis EG, G H,HE,itavt Cl, -
quale fit ipfi EG: & CK.ipfi EH; &IK,ipfi GH.
. \M  (Quedfacildfiet, {i CI, fumatur 2qualisipi EG; &

CL,ipGEH, & IM,ipli G H. Deinde ex centris C,

&l interuallisvero CL,& I M, circuli defcribantur,

fecantes fefe in K, &c.) Dico angulum C, zqualem effe angulp E. Quoniam enim duo latera C1I,

CK, zqualia funt ducbus lateribus E G, E H, virumque vtrique, & bafis1 K, bafi GH, per con-

ftru&ionem; b erit ;ngulu_s C,anbgulo E, zqualis. Effecimus igitur angulum ad C, zqualem an-
, 8&¢. Quod facerc oportebat.

galoE Q P PRAXIS :

No « differt buiss problematis. praxis ab illa, quam in pracedente problemate tradidinisu; propterea
quod triangulum conflicuere oporrer aquale alteri sriangulo, ve angins dato angulo equalis exhibeatwr, ve
perpicusim cft. Facilits tamen bac arve problema cficies, Sit linea dasa A B, puniiimucinea C, & aln-

Ll

)
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' .:g':ln'c darus E.Centro igitur E,d interkallo quosis arcus defiribatir G H; Eodévmque internallo ek centro C,
arons defiribatar 1K, fumarsivque bemeficio circini aycus 1K, atcui GH, equalis.Reta enim dufta CK, fa-
" ciet angulum ad C,equalem angulo E. Nam fi ducerentur reffe
1K, GH, effent ipfa aquales , propterea quod circing non varia-
to, vevamque difiantiam 1 K,G H,accepimsus. Cum ergo & duo
latera 1C, CK, equalia fint duobss GE, EH, ob equalia in- .
tevualla,quibus arcus funt deferipti; » evict anguli I CK, G EH, 3 8-primi.
cequales. v )
‘CAET ERV M quaratione ex puniloektra datamrectam
propofitoreita duci pofiit, que cutn dararecta angulum confli-
tuat dato angulo re@ilineo equglem, doccbimus ad propofitio-
. : _ wem 3. huins libri. .
. THEOR K PROPOS 2. 24
. S1 duo triangula duo latera duobus lateribus 2qualia habucrint, vtrumque v- '
© trique, angulum verd angulo maiorem fub zqualibus redtislineis contentum: Et -

alin bafi maiorem habebunt. o .

Dvo latera A B,A C,trianguli A B C,@qualia fint duobus lateribus DE, D F,trianguliDEF,
vtrumque virique,nempe A B,ipfi D E,& A C, ipli DF; Angulus verd A, maior fitanguloEDF.  ©
Dico bafin B C,maiorem ¢ffe bafe EF. Adlincam enim D E, ad ciusque punétum D, < conflitua- « 33. primi

A ' k tur angulus E D G, ®qualisangulo A; (cadetd; re-
&aD G,extratriangula D EF, ciim angulusE DF, .
minor ponitur angulo A,)$ ponamr%u_c DG, - &3.primi.
YualisipfiD F,hoc eft,ipfi A C. Duéta deindereéta
E G,cadeteaaut fupraretam E F;autinipfam,aut
infraipfam. Cadat primim fupra E F,ducaturg; re- j
* & FG. Quiaergo ratcra AB, A C, zqualiafunt l3-
. teribus DE, D G, vtramquevtrique, & angulus 4, . .
: -fqualis angulo ED G, per conftru&tioné;cEritba- c4.primis
- {is B C, bafi E G, equalis. Rurfus quia duo latera
. U o . DF,D G, interfe funt gqualias deriitanguliDF G, ds.primi.
D GFE,zquales. Eftautem angulus D G F,* maior angulo E GF. Igitur & angulus D F G, codemn e 9.pronsn.
angaio E.G T, maiorerit. Quare multé maior ¢rit totus angulusEF (G, codem anguloEGF. In £1g. primi;
triangulo igitar EF G,f maius eritlatus E G,lztsre EF. Etautem oltenfum E G,2qualeefleipfi -
B C. Maiorigitur eritquoque B C,quim E F. Quod eft propofitum. : y
CapaTdeindeE G,in ipfam EF. Et quiarurfus,vt priisibalisE G, £ 2qualiseftbafi B C:Et g 4.primi:
E G,* maior qudm EF; erit & B C,maior,quimEF, quocf eft propofitum. ).pro
A . I | A D

¥ G

bo.pron!

C K
B c FT T Fe _ /x [t
CaparTtertio E G,infraEF, produciturg; re@z D F,D G,v(q; ad H,& I, & ducaturre@a F G?
Eritautem rurfus,vt pris,* bafis E G,bafi B C,zqualis.Deinde quiaduolateraD F,.D G,zqualia
{untinter {e,per conftra&ionem, k eruntanguli G FH,F G, infrabafin FG, zquales. Eft autem k5. primis
angulus FG 1, maiorangulo F G E.Igitur & angulus G FH,codé angulo F GE, maior erit. Qua- ; 9.pron .
rentuled maior erittotusangulus E F G, ecodem angulo FGE. In triangulo ergo EF G, % inaius mi ';',.
eritlatas E G, latere EE.Eftautem oftéfum E G, 2qualeefle igﬁ B C.Maiorigitur eritquogi BC, Sprime
Bafis bafi EF. Siigitur duo triangula duo latera duobus lateribus,8c. Quod erat 6ftendendum.
: ( SCHOLIV M. | - |
S1 quis forte roget , cur in 4.propefit. Euclides ex et quod dud laseravnins trianguli equalia fint duobus
lateribus alterius trianguls, vivumque verique , & anguls contenti dicts lateribus agiales, concluferit o
Jolum equalisatem bafium, versom etiam triangulorum , & reliquorum angulorum : hic autem ex eo, quod '
duo lateravnius trianguli equalia fing duobuslateribus alterius trianguli, vivumaque vevigue,anguli vers Ix
‘Beribus illis comprebenfi inequales,colligat tantiim inequalitatem bafins, non autem triangulorum,cy re-
liquorum angulorum : Huis refpondendum eit, neceffario id ab Euclide pevitifiimo Geometra effe faituni,
Nam ex antecedente huins theorematis femper confequitnr bafium inaqualitas, ita v bafis illius triangutiy

i 4oprimis
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enisis angulus comtentus laseribus affumptis efi maior , fuperet bafin alseriws, cuins angulus minor exiflis, vt
demonftrasum est : non ausemneceffe ¢33 , sviangulum sllud mains boc effe. V't enim clarifiime ex Proclo de-
monflrabimus ad propofivionem 37.buiss primi libri, Triangulum maiorem babens angulum aliquando «-
A : ° quale est eviangulo minorem habenti angulum , aliquan-

- do vero minus codem, ¢y aliquando masws. Non igitsr po-

suit in vaiuerfum inferri ex eo,quod angulus vnius trian-
Sulimasor eét angulo alreriss, tyianguluss etiam masws
effe,cum modo equale fit, modd minus,&r mod) miaius. 1-
dem dici poteit de amgulisveliquis. Nam in prima fgura
} buius theorematis angulus A B C, winor est femper angu-
lo D EF; cim anguins D E G, (g equalis 5t per 4.propey.

29.pron. < N,/G angiils A B C,)* minor fit eodiingulo D EF,pars toti.‘{o
i Jecunda anvé figura exsfbic quidem angulns A'B C.anguls

be s:primi. D E F,equalis,per 4.propofitionem. At vere angulss A C Bminor et angulo D F E,cit angulus D F E,> maior
fitangulo D G F,externxs interno, ¢ oppefite; ¢ angulus D G F,equalis fit angmlo A C B. Intertiadenique

\A A4

S

B ¢ E ¥ @ H

figura angulus A B C,maior quidem eft angulo D E F,propteveaquod angulus D E G, (equalis exiftes per £

eg.pron. propof-angulo ABC, )< maier eit eod? angulo D E F,totii parse : Sed angulus A C B, minor est angulo DF E.

d16.primi. Nam fireita E F.producatuy fecans ve@am D G,im K fiet. angului D F E, 4 maior angulo D K E, externms im-
terno: Eft autem ¢ angulus D K E,maior adbuc angulo D G E,externus quoque interno, ¢ oppofito. Multd
igitur maior erit angulus D F E,angulo D G E,qui per 4.propofi equalis et angulo A CB. Quod etiz conflat
ex 2.parte propof.21. Nam interiores linee D F,E F,continent angulum maiorem angulo D G E,quem exte-
riores linee D G,E G,continent. Quare meque certi quicquam colligi potuss de inaqualicate reliquorum an -
gulorsm,ciom modo vnss altero fit maior,medd miner,¢r modo aqualis.

2s. THEOR. 1. PROPOS. ».

81 duo triangula duo latera duobus lateribus 2qualia habuerint, vtrumque v-
trique, bafin vero bafi maiorem : Et angulum fub zqualibus re&is lincis conten-

tum angulo maiorem habebunt.
' DvolateraAB,AC, trianguliAB C, -

qualiafint duobus lateribus D E,D F, trian

A D
' uli DEF, vtrumgq; vtrigs, hoceft, AB, ipfi
E,& AC,ip{i D F; Bafis autem B C,maior
fitbafe EF. Dice angulum A, maiorem effe
‘ angulo D.Sienim noneftangulus A, maior
' angulo D,eritvel 2qualis,vel minor.Si diga
' . ‘ tur effe zqualis, cim etiam duo Jatera circa
' A,zqualiafint duobuscircaD,vtrumg; veri
«qprimis o CE F que,ﬁ hypothefin;« erit & bafis B C,2qualis

bafi EF; quod eftabfurdum;Poniturenim
- bafis B C,bafe EF,maior:Siverd angulus A, dicatur effe minorangulo D;erit, ppter ®qualitaté la
b 34.primi. terum circaiftos angulos, bafis EF,® maior bafe B C; qd’ magis eft abfurdi, cim E F,ponatur cfle
minor§ B C. Quareangulus A, ciim neq; pofsit zqualis effe angulo D, neq: minor,erit maior. Si
igitur duo triangula duo latera duobus latéribus 2qualia habuerint, &c.Quod erat oftendédum.
. SCHOLIV M
T H Eo R EM A hocconuerfum est precedentis.1n eo enim ex maiori angulo demonflratii es?,bafin illire«
[pondentem effe maiorem : 1n hoc auté ex maiori bafi oftenfum fuit,angulum slli re[pondenté mazorem effe.
Differunt ausé plurimim bec duo theoremata, nempe 24.0r 25. ab illis,que explicata funt propof.18.¢r 19.
Nam in 19.demonflrasum eit,m vno codemg, triangulo maiors angulo maivs latus refpondere: At in 24.idem
oftenfum fuit in duobus dinerfis triangulis, quorum due laters vniss equalia funt dnobus lateribus alterivs,

6. Idemg, difcrimen vepevies inser propofus.& 25,

MexE-
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M2 NI AP 5 Mlexandrinwsvt ait Prociwe.demiftrae hoc idom theovesiaofenfisié bac rasione} Pofiris -+ >
: eifdem triangulis ; ex bafe maiore B C,* abfiindatur recta a 3.ptimi;
" BG; aquabis bafi minori E F. Fiat quoq,angulus G BH,% 2~ b23.primi;
qualis angalo D EXst & fit B, equalis ipfi B A; atque aded ¢ 3. primi:
ipfiD E.-Ducta antemredlalinea AH,ducatur quoque rella '
\s PerG,exH, fecans AC, in 1. Quoniam igitur duo latera B A;
.- BH,equaliafunt,d erunt anguli BAH,BH A,equales. Rur- & s.prindk -
", fusquiglatera BG, BH, aqualia funt lateribws EF, E D, v-

trumgue vrrique, ¢ angulins G B H, equalis angnlo D EF, p _
¢ owr . Gonffywiionem; ¢ erit bafis H G, bafi DF, atg,adedipfi AC, e 4.primi;
Co e mmratie caqualitangulug, G H Bangulo EDF.Et quonidreda HLLE £5.proni °
waior eff,quim i1 G quie cif ofbenfm equalis ipfi A C,evit guog;maior H I,quam A C:Sed AC,8 maior eft ad- g g.pron.
hac, quam A 1.-Maleo ergo muion eris Wil quam Al gig,zr’t angulis’t A B® maior vrit angulo 1 H A. Addstis b18.primi:
igisur Auobne auywbie B A H,BH Aiquiofienfi fint eqales fiet ! totus angulus B A C,rotg angulo B H G,ma- i 4.proti.
ior: Sedangulus B G; démon s fult equilis angily ¥5. Maior igitay eviam crit ahgiilus BAC, anguls -~ 4 %
D uod'e® progoficum. Quidfi quando contingat [tedtamn A'H, cadere extia tyianguluni , aufeérendi erunt:
anguli equales B AH,B H A,&re.ve reliquit fiat dngufus ’ﬂ’b,m‘ki'ar reliqus dngulo B G. Quando autem -
vecta A Hper punctum B granfit,nib¥addentuhs chit duckicenduim,viberPicuum est:

aront o e THE D x ancainen exywlom Prodle hio oy déininfhrat - Pofitis eif-

LA A A A - 'c' dopu mugalu,mdi(mdrm mnbr. EY, t!d'-G,‘l"l‘;ﬁf EG, h-l"ql(dlf‘- 0lﬁ‘ k j.primf:
“ " maiori B C. Deindo comupDyiniterualin anston D F, defcribubar cirenhs;. v s

froduu‘turq; E D,ad H,in circunfergntiam. %ori?am igityr DH}! est aqua- 115.defin:
B . lis ipfi D F, erit qioodu¥ D'H, dqual®t ipfi A C. Additis igitur aqualibus DE, '
SR MY Y VA B ™ fent AC, A B, fimul aquales tots H E:Sed A C, AB,® fimul maiores ™ 2-Pron. -
v - Jfiit, guke B'C, atque sdes quam EG. Igitur & H E,maior evit,quam E G. ™ 2o-primbi
" Quare circulus defcriprus ex centro E,Grinteruallo E G, inferfécabit rectam .
N EH argy adeo circunfetentiam priovis cipeuls in 1,5 K, punitis; ad K,autem
< N\ diicantur reéle D.K,E K.Et quoniar: duo litera 4 B,A C,dquulia fiint duobus
P\ areribus D E,D K ytvilmque verique,(et edgmD K,aqnale ipfi D F,per defi-
'\ ‘#itionem’circuli, D F.aktem pofirum eft equale lateri A C,) ¢ bafis B C,bafs
LB Koequalis: (cum'E K,aequalis fit ipfi E G per definitionem circuli; E Giverd
P f reltaper confirultionierh falla fit equalis bafi B C.)° Evit angsulus BA C, ai= o8.primi;
" gulo EDK;, equalis: Sed angulus E D X, major eStp angulo EDF. Quareds p 9. prons
.+ dngulusA.angulo E D'F,maior exifter. Quod eit propofitim. Atg, hac deinon "
fratiogeneralior eit priove,cim omuibus cafibns conueniat: T }

T R R L St St P e .
CTHEOQOR.17.. PROPOS 26 . - ib
" §1dii6 triangatadiios angulos duobus angulis xquales habuérint, vtrymque.
* vtrique,, ynumdque lafus yni literi 2quale, fiue quod zqualibus adiacet angu-
1is, feu quod vni zqualiim angulorunt fubrenditur: & reliqua latera reliquis la:
teribus zqualia,virumqueytrique, & reliqeum angulum reliquo angulo zqua-
Jemhabebunt.. .. s 0 o - ,
SiNT duoanguliB,& C,triangali A B €, %quales duobusangulisE,& E FDitrianguli DEF; .
YT Soecwlon Tt <t wierque verique, hoceft,B,ipAE, & C.ipfi EF D¢
Ay -Sitr’}{primélntulB(C,-.qﬁodangulisB,& C,adia-
..cetlateri EF,quodanpulis E,& E FD,adiacet,2: .
. quale. Dico, reliqaaquoquelatera AB,A Cyrali- "
quis laterjbus DE, DF, zqualia effe, virumgque. .
virique, hoceft, AB,ipi DE, & A E,ipﬁbF,eé -
nimirum,quz zqualibus angulis fubtenduncars. -
reliquumque angulum A, reliquoangulo D,z
qualem. Si eriim%atusA B, hon eft 2quale late!
riD E,fitD E,maius, 4 quo *abfcindatur re&ta I £ 3. privis
_ ] ' ] -~ neaE Gzqualisre@2Nne® AB, ducattirfjs té@ta  °
OF.Quontd igitur latera AB; BT, qunlis funit hteribas G E,E F,vtramy; veriqs, & dnguli B, & E,
- sequales phypothefin:é Erivanguilas G,z qualisangulo EF G.Ponitur sutangulas C,zqualis unh
guloEED. Quare &angulus EFG.etdéangulo EFD,@qualis erit, pars totiQuod eft abfurdi: No -
aftigitur latus AB,inxquale lateri DE,fed e quale. Quiobré ci laters AB,BC;x qualia fintlateribs:

Y

Sy Co
v

. 1
2 Lot
\ .
S

- %y

C E

& 4.prini':
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a 4.primi. DE,EF,vtrumque vtrique,&anguli conteati B,& E,equales; «crunt & bafes AC,DF, & anpu-
li reliqui A,% D,z qualcs. Quod eft propofitum.
Si1NT deindelatera A B, DE, fubtendentia zqualesangulos C,& EFD, inter fe 2qualia. Diceo
rurfus reliqua lateraB C,C A, reliquis Jateribus E F,F D, effe #qualia,vtrumque vtrique,hoc eft,
o BC,ipiEF,& CA,ipfi FD; reliquumque angy
lum A, reliquoangulo D, zqualemn. Sienimla.
tus B C, no eftequalelateri E F, fit E F, maius:é

A

b3prini.} . ex quo fumatur re&z E G, zqualisipfi B C, du-
‘ caturquerefta D G. Queniamigitur latera A B,

B C,zqualiafunt lateribus DE.E G, vtrumque

: vtrique,& anguli conteati B, & E, zquales, per

€ 4. primi. hypothefin: ¢ Eritangulus C, anguloE G D, =

qualis:Ponitur awtem angulas C,angulo EFD,
aqualis; Igitur & angulus E GD,angulocidem
. © ., EFD, »qualiserit, gxgernus interao, & oppofi-
416. priwi. to,quod eft abfurdum.dEft énim maior. Noa etgd»,e&luus B C,lateri EF,inzquale. Quacircy,vt
prius,colligetur inftitutum ex 4:propof.huius libri Si duo igitur triangula duos angulos ducbus
angulis zquales habuerint,&c}_ ’Qt;od dc’gn’qn@:‘r@dum erat.
.. CORQLLARIVM ..
© SEQ W LT VR ex demonflrasioné Huiwe theorematis, 1014 eriam trianguls, quoad arems,
. ¢ffe equalia. Nam fi latera A B; B C, laséribm D E,E F,aqualia fint, vt oflenfum fust,comti-
‘e 4.primi. Weamsg,ex hypothefi angwios aquales B, E, * erumt 1014 quoy, triangwla equaliainter fe.
ScHOLIV M |
P io & huisws theorematis pars conuerfa ef¥ 4.
propofitionis,quodd eam partem, in qua ex equalizate
lLagerum,, Cr anggiloruw ipfis contemtoric, colleCla fuie

\]
Yol .7
- A

' agualitas bafium, ¢ angulorum fuper bafes. Nam in
Priori parte huiss theorematis ex aqualitate bafixm

BC,EF, & angulorum fuper bai bafes,demonfiraram

o8, reliqualuateravmisstrianguli reliquis lateribns e

gualia cffe, religuumg angulumreliquo angulo,éve.

3 CE > Qupd qidé alia nosratione iam demonflrauimus ad

" propof.8.buiwm lib.quemadmodii eo loco monuims.
~ Ho c loco demonflrandum 3t theorema quoddam admodum neceffarium , & perutile rebsis Geometri-
¢is,videlicet, A ,

I~ tiangulo quilatero, fineIfofcele, re@talineaabangulo dupbuslateribus 2quali-
bus comprehenfo 311&3 » dividensque vel angulum, vel bafin bifariam, e;?endicularic
eft ad bafim,& fiquidemangulum bifariam dinidar,fecabie quoque baﬁnii ariam. Sive-
13 bafim fecet bifariam, diuidet quoque angulum bifariam. Ercontrd; lineaperpendicu-
laris ad bafin du&a diuidit & bafin,8¢ angulum bifariam, . o

' A S1N T intriangnlo A B C,duo latera equalia A B,A C, dinidatg, primumre=
3% AD angulum Abifaviam. Dicore@am A D effe ad B C,perpendicularem.fe-
b 4.primi careq, bafin B C,bifariam. Cim enim duo laters'A'B, A D, duobus lateribss A C,

AD fint equalia,angulosq, equales contineant,ex byporhefi,> eriit & bafes BD,
C D,aquales,&r anguli ad D arg adebredi. - - .
D1» 1D A r deinde reits AD,bafin B C,bifariam.Dicoreélam AD,4d B C,
perpendicular? offe , & angulum A, fecare bifariam. Ciim enim duo latera BD,
- D A duobws lateribus C D,D A,equalia fint, & bafis A Bbafi A €, ex hypothefi,
¢hpami. g D C erunt quog, anguliad D, equales, at g,uded vecli, a¢ proinde ex corollario propo-
Sitionis 8.huins libri,&r anguli ad A,equales ersmt. . " . o
ds.primi.  SEDiam reda AD, fit ad B C, perpendicularis. Dico é' bafim B C, g’ruga{am A, fecari bifariam.d
, Erunt enim anguli B,C.fupra bafin B €,aquales.ltag, quoniam dso anguls D,B,trianguls A B D,dnobus an-
. gulis D,C, trianguli A C D, equales fut, veerque verique,latifque AD, aqualibus oppofitum angulss B, C,
¢16.primi. comune;® evitt & reliqua lavera BD,C Diaqualia; & reliqui anguli«d A,equales.Quod cras demonflradi,
“7 " 85 D &rboctheoremaverumeit. o ) )
TRIANG VLV M, in quo lineare&2 ab yno angulorum du@aad bafim perpendicularis
diuidit vel bafim, vel angelum bifariam, habecduolatera ditum angulum comprehen.-. -
dentia zqualia:Et fiquidem bafis dividarur bifariam,angulus queque bifariam fecabitur:
' fiverd angulusbifaciam focerur,bafisquaque diuidecur bifariam. S

In
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¢ Ix sodemtriangsilo A B C,fir AD,ad B C.perpendiculeyis, diuidard, primiom bafin B C,bifariam. Dico
& latera A B,A Ceffeaqualia & angulos ad A.equales.Quoniam enim duolatera BD,D A, duobus lateribus
CD,D A,2qualia ﬁmr,angulosq; comprebendunt aquales, nemperallas; * erant quog, & bafes A B,AC, &

anguli ad A,equales,quod et pramaum. o ' L

Sk ¢k 1 deindeperpendicularis A D,angsulum Abifariam. Dico & latera AB, AT, aqualizeffe,Cr re-

@45 BD,CD. Quoniam enim duo anguli D,A,r'riangul“ B D,duobus angulis D, Arrianguli A C D,aquales
Junt, latiisg, A D, illis adiacens, commune ;® eruns quoque C latera A B, A C, & latera B D,C D, equalia.

. Quod et fecundum. ' A

THEOR 5. PROPOS. 2.

81 in duasre@as lineas re@a incidens linea alternatim angulos zquales inter

fc Tecerit: parallelz eruntinter {eille re&zlincx. o

{n duasre@as A B, C D, incidens re&a E F,faciat angulos alternatin AGH, D HG, inter fe 2-
quales. Dicolineas A B,C D, effe parallelas. Sienim non funt parallelz, coibunt tandem, fi pro-
. ducanturinfinité,Sinamg non
. cairent,ynqua, parallelz effent,

" ex parallelari definitione.Con-
ueniant ergo ad partes B, & ),
in punte l. Quoniiigiturtrian

g um ¢ft G1H, (cim AB, re-
. continuata {it, iwéreta C D;
vig; ad pun&tuml,) & angulus

A GH, pofitus et zqualisangu
loD H G; eritexternus angulus
B S : ‘ L AGH,&qualisinterno,& oppo
$t10 D HG: quod eft abfurdum; « quoniatn extérniusinterno maior eft. Qudd fi AB,C D, coire di
capturad partes A,& C,in punétoK,erit rurfus cadem ratione angulus externus D H G, xQualis
. interno,& oppofito A G H, quod ¢ abfurdum. Non igitur coibunt linez A B,C D. Quare paral-
lelz erunt.Eodé modo,fi ponanturangulialterni B G%‘I.CH G,zquales, demonftrabitur lineas
AB,CD,efle parallelas. Siigitur in doasreétaslineas re@aincidens,&c. Quod erat oftendédum,

.  SCHOLIV WM v
NEcEs sz efl,velinee,quedicitur paralicle,im eodem exiffant pland,vs ex definition® confhar: Qiré
o fatis ¢5F duos angulos alvernos aquales inser fe effe,vt dué lines probentur'effe parallele, nifi ponatur, es
. invno eodemg, exiftete planv. Fiersenimpored,ve linearectaincidens i dis refiad
v € ___® nonineodemplino exiftentesfaciat alternos anguios aguales. Sit enm C D,perpen
dicularis ad A B,reGam, qus in [ubie@oplano exiftit ;. c3 ex C,in alio plano, ad C D;
ducasur alia perpedicalaris C E,itavi pAnQi E, intelligatur ip fublimi. Quo pofito;
perfpicuit eib,rectam C D, incidentem inredas CE; A B, Sfacexe duos angules E C D,
AD C,alrernos aquales, ciom fint reétis & tamen C E, A B, nox funt parallele, g non
3 L in codem exiftang plano. Non appofitautem Emh‘d&, in pro,b'oﬁ_rim\panc condi-

..

tionem; in codem plano exiftentes : ficut neque in fubSquentibsis quontays cim in

prioribas fex libris agatur de plawis duntaxat, vt fupra diximus , opinia intelligenda

Junt neceffario in eodem pland exiftere. Inir.verd lib. & alys, quiipfum ﬁq:iqt!mr;‘mm;‘b‘itﬁmpgr, Likeas

aliquas in codem effe plano,velindinerfis planis; quia in illis libris differitur.de folidis, in quibus diunﬁ}u;
fia confiderari poffunt. Quod idem dicendum el de pun(lis extra lineas, & fuperficies,ére.

PROBL 5 PROPOS. a:

51 in duas reftas lincas reta incidens linea externum angulum interho, & op-
pofito,& ad ecafdem partes,zqualem fecerity Aut inteinos,& ad cafdé partes duo:
bus reQis zquales: Parallelz etunt inter feipfe re@z lines. _

o € !s duas reftas A B,CD, reftain cid"cns EF facidt pri-
A , ‘ / mo externd angulum E G A, zqualem angulbo interno,
C R @7 g Scoppofitoadealdé partes GHC. Dicoi‘cé%as’AB, cD;

/ effe Earallelas.(@oniam enimangulo E G A,equalis po:

a 4.pumi. .

L2

b26.primi.

27.

a lé.?)jl'mx

fitdf angulus GH C;s & eidem angulo E G A, «zqualis 4 1. primi:

cft angulus H GB;éerunt an

-]

. ey HGE _ %xlia terni GHC,HGB, 6 1.pron.
~H #quales. Quarelinez AB, CD, ¢ parallelz erunt. Idem ca;.primi:

gl o ’ ~ oftendetur, fi angulus éxternus E G B, zqualis pondtar

‘internoGHD: - ..
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DsinDE faciatre@a EF,angulos internos ex eadem

E parte,aempe A G H,CH G,duobus reétis zquales. Dico

A . ../ s Turfusre@as AB,CD,effe parallelas. Quonia enim angu
li AGH, CHG, duobusre&is ®quales ponuntur; Suat

autem &anguali A GE,A GH, « duobus retis zquales:

o Eruntduoanguli AGH, CHG, duobusangulis AGE,
— ® AGH,=zquales. Ablato igitur communiangulo A GH,
.E.//H remanebit angulus A GE, externus angulo CHG, in-

’ terno, & oppofitoad ealdé partes 2quals. Quarevtiam
oftenfum eft,cruntre@z A B,C D, parallelz. Idem oftendetur, fi duoanguliB G H, D H G,duo-
bus rectis ponantur zquales. Si igiturin duas reétas lineas retaincidens linca externum angu:
lwn,&c Quod eratdemonftrandum. '

SCHOLIV M

142 D » D » M pronsnciatum sertixmdecimum a Principiorum nxmero reiecimss . Cim igitur fe-
quens propofit.29.cxmmultis alys illi itainnitatur,vt fine civs auxilio demonflrari nequeat, opere pretinm
erit illud hoc loco, ex haltenus demonffratistheorematibus,at que problematibws que ex eo nulla ratione de-
pendént, Geometrica demonfratione confirmare , ve im expofitione dicti Axiomatis pollicsti fummk. Primo
autem loco demonfirationems Proch afferemus. Deinde idem nos promunciatum magis accurate, atque exi—
dentius demonffrabimss. Proclus igitur,antequam illud demonftres,duo premiteit. Primum esi:

S1 abvno punéto duzx re@e linex angulum facientes infinit¢ producacur, ipfarum di.
ftantia omnem finitam magnitudigem excedet.

ExraxT apuno Aduerede AB,A C, facientes angulum

A. Quoniam igitur panéta D,cr E,plus inter fe diftant,quam F, &

G: Item punila B,Cr C,plus quam D, & E, & itadeinceps, fi pro-
ducanturvitrareitelinee A B,A Cperfpicuum efl,extrema carums
punilainfinito (Patio inter fediftare, fi mfinite ipfe producantur.

Si enim non infinito (parso diftarent,augeripoffer corum diftantias
igitur & lineeipfe vitra produci, quod est abficrdum, cum ponan-

c wrinfimiteiam effe producle. Quare fi dille linee A B,A C, produ-
cantuy infinire, spfarum diftantiaexceder omnem finitam diff ane

-+ tiam. Hoc pronunciato vfus eit &r Ariftoreles lib.1.de Calo, vbi demonfirauit,mundum non ¢[fe infinitum.

a'4\,prinii.
b 16.primi.
€27.primi.
d 4.primi.

€37.primi.

Q.0 D antemreie A B,A C,quo longius protrabantur,eo magis inter fe diftent, (Hoc ensm Proclus fina
demonflratione alffumpfit,cumdixit punila D,¢r E, in proxima figura plus inter fe diffare, guam F,¢&r G. I+
- & 'emB.¢y Cplw,quamD,dr E,Crc.) bacratione demonfiralimus. Temit-
santur ex punilis C,D,vtcunque insella A C,acceptis,ad A B, perpendi u-
lares CB, D E, que dift antias punélorum C,D, a reéla A B, metientur,cuns
fint minime omnsum re@arum ex C, D, ad A B, duclarum, vt in corollarie
_ propofit.ig. oftendimus. Dico C B,maiorem cffe, quam D E, a¢ proinde plus
diftareredtam A C.are@a A B,in punilo C,remotiore, quam in punclo pro-
pinquiore D. Sienim C B,non et maior,quam D F, eris vel agualis,vel mi-
, nor. Sit primum equalis, & rele A E, abfcindatur equalis BF, itavt pun-
b dumF,cadat vel inter A& E, vel in E,vel denique inter E, & B, ducaturg,
: " rea F C. Quoniamigitur duo latera AE,ED, trianguli A ED, ducbus la-

teribus F B, B C,trianguli F B C.equalia funt,virumque virique,angulosq, contmir equales,vipote yeclos:®
eriit & bafes AD,F C,&& anguli D A E,CF B,inter [¢ aquales. Igitur externus angulus C F B,niterno D A E,
equalis erit. > quod et abfurdil. Vel ciom externus angulus CF B,interno D A E,equalis fit, © parullele erune
AC,FC.quod etiam abfurdum est,cum in C,concurrant. ' . _
811 deinde C B, minor quam D E, fi fieri porest, & produca B C.fiat B G,ipfi DE, aqualis,iungaturg,
1684 F G. Quia igitur duo latera AE, ED, triangali AE D, duobus lateribws F B.B G, equalia funt,virum-
queverigue,angulosg,continent ¢qu41e:,purft redtos, L erunt & Qaﬁ_: AD,FG,¢ranguli EAD, 1\3 FG,in
rer [ equales. Igitur externus angulus BF G.interno E A D,equalss erit.quod it abfurdum. Vel cim exrer-
nus angulus BF G, interno E A D, equalis fit, ¢ erunt AC, F G, inter Je parallele, quod abj:{rdum etiam eit,
ciom fe mutus fecent in K. Quocirca B C, ipfa E D,maior erit, cim neque equalus,neque minor ¢ff¢ pofiit, vl

demonflratum eft. L ‘
. SE 5 N D m,quod Proclus premittit.buinfimod; est: _

S1 duarum parallelarumreQarum linearq alteram fecer quiedam re@ta linea, reliquam
quoque productam fecabit. ‘ N

S1n 1 dueparallela AB,CD,Grr¢@4 KT, fecet ipfum AB,in G. Dicoreltam EF, fi producatwy, feén-
ram
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S R yameffe quogyipfam CD. Quoniam duereSe G B,GF, m punité
a ' G,angnlumfacisnt, fi producansar mfinize,excedent omnem finis
=B tam diftantiam; igitur & diftantsam,qua parallele A B;a payaile-
" laCD,diftat,cum bec diffantiafit finita,alias enimws effent inea
parallele. Quere quando diftantia G-8,4 G F,muior ium fuerit ea;
e iy gueinter parallelas et mece(fe eft rectam G F, productam fecuiffe
St T reltam C D, Nam quamdiu'G F, contimebitus insoy dude paralie-
R - 148, minori diftantia a G B,remostehitsur,quam C D,ab eadem G B,
Hie igitur ita expofitis, facile demonfBrabitur bou theoremis, quod el apud Enclidem, tersssm-
. - LT ] : '

vt conflar .
decimum pronunciatum. oo
S5 in duas reQas lineas alrerareaincidensintétnos,ad eafdemq; partes,angulos dug-
busre&is minores faciat; Duz ille re&= linezinfinice pr}bdnﬁz bi mutud mcidentad
cas partes, vbi funt anguli duobus re&is minores; P L
' ' o Ix reclas' A B,C Djincidensrelia £ F faviet internos angs
" losad partes B, & D, vt BG H, D H G, duobusveitis mirtores.
. Dicorectus AB,CD,coire ad cafdempartes B,y D.Quoniam . - -
o enim duo angali B G H,D H G, mineres ponuntwy effc duobus _
S \ redtis; Sunt antemdwo anguliD H G,D HF, * duobmsreltis 2= 2 13: primi;
o o 3 quates:Erunt duoanguli D H G,D H F,maijores duobws angu
. € - /H , K s D HG,B G H. Ablate exgo comuntangulo D H G, remane-
B / o ' " " bit angulus D HF,® masor angulo B G H. Siigitur adredam b s.proa.
o F G, & ad punctum G, ¢ conflituatnrangslus K G H, equalis c23. pumi;
angulo D H Fcadet G K fupra G B, fecabitd, produtaye@am A B.Quoniam igitur in duss rectas 1K,C Dy d1.pron,
reta incidens EF facit angulum externit D H F,aqualem interno,é oppefito K G H;¢ Erumtrefle 1K,C D, e18.primi;
paralicle.Secarantemrelta A B,ipfam1K,in G : Predullaigitir fecabit quog, ipfam CD, ve Jtmmﬂuwn‘
eit. Quare AB,cumCD, wmmu‘er‘ad partés B,¢r D,nimirum in puncto L. quod eft propofitumi .. .,
H ¢ ergo ratione conatur Proclus Axioma i3.demonffrare. Sed quoniam prsncipium, quod primo-loce
premifis,eque dubium,Cr obfcurum effe videtur,atq, ilud Axioma,aff eromm nos demonflration? magiace
curat, fi pridis doceams,in quo difficultas,fiue obfcuritas principy illius & Proclo affumpti confifiat. Quems
admodum igitar ex Procli, & aliovum Geometraram fententin finé demonfiratione concedendum nop e,
duas rellas,que femper fibi mutuo fiunt propinquiores sandé aliquando concurrere,licer fir verifiimi,cuinf-
wmods funt A recle, in quds reclaincsdens fgcit internos dues angulos ex egdi’parrc duobus relu hinores;
quorum vius retus fit, & alter acatwé : He enim fibi mutud appropinquant adeas partes, vbi dud illi ahgu-
I duobus rectis minores exiftunt,ve mox demonfirabimus; Quemadmodum, inqud,concedendi hos fine pro-
-bationeson e ,‘pro}teru @ dari polfiint in codem plano dua liiee, vnarelta,¢r altera inflexa, nimirum vel . .
Hyperbole, vel linea conchoideos fibi femper mutud magis ac magis appropinguantcs, quetamen nunquam
cocant,licét in infinitid ambeprodutantur,quorilillud ab Apolonio Peryes, boc ver) i Nicomede demonflvd
tum ¢fF: Ita quog, non videtur fine demonfratione admireendum effe, ( quanquarm vevifimum fir) duas re-
étas lipba'gpiga[::m efficientes omnem finitammagnitudinem excedere, fi in infinitum producantur ambe,
licet [emper magis ac magls inter fe diftent,vt nos fupra dewmon frauimus Nam exbiberi poffunt du linea in
goadem plano angulum coviprebendentes,yeGavia, & alterainflexa, que concheideos appellatuy & Nicome-
de ,’[e;;ip er magis ac magis {ntnﬁ diftantes, quarum tamen diftantia datam quameunqice vectam lineam
' \A o o .y  MAnquamfuperet.aut exequet ficet amba extendantur in infinitum.Da-
s o tanamque firrecta AB. Dico defiribi poffe lineamyecam ¢ inflexum,
qRarumvna ab alsera [emper magis yecedgr,diff antiam twnen carii nun-
Zt'um aqualem offe @ A B.aus maisyem, quantumuis producantay aws
«. Producla enimrecla A B, guantumlibes vfque ad C, ducarur per B, ad
"AC.perpendicularis BD ; & polo C, inteynallo anzem A B,deferibarwr li-
" #ea conchoideds A E, inflexn nimirumslines . quere@eB D, fiat quideas
" femper propinguior ; nARGHATE TATIER S £ ConNeniut; vt 4 Nicomede
I TrTR . traditur . Deinde per A, exciterur reita ALad A C petpendicularis,quaf f 18. piini:
ST pfi B D, pavaRlelaerit. Poftrems ex ducbus pundis H, 1, vicunque in recté :
Al éc'qep\tif, c{q’)fli;t?:'_tar 4d B D petpendicnlaresH 6,1 D,8 queparallelet arg, adeo equales inter fe eryne, g128.primic
angulifqueiconftituent ad H, T,reclos. Admistantar enim nunc,ve propefisnm offendamus,omnes demon- h 34.prmi:
Srationes Euclidis, at fi ex axiomate decimoterrionon penderent, ant-etiamyfi pendeant ex €0, conceduntay i 2g.primis
tamen, perinde acfi axiota illud iem fir demon|Fratsim ante propefissonens 29 buims libri, vbs priméim v fus
s a ppap;rem cipis:vti vere &nobs mvx anit propofirionem 29.dem\onﬂubimr. Itag, queniam F G,maiar
eih quam E 1.t Nicomedes demonflrasit;evit F H,pzlijus minor,quam religua E 1. Magis ergointer fe 4i-
Sians linca ALAE,in punclis LE,quam in punctis H,F ; a3, ita Jempes e probabimus magis 4 neggis difins
Co ’

it
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se. ff longiis protendanteer-Diflantianibilominis (emper minor crit,quim recta A Bboc eft, quimperpen- -

dscularisaxraiia A LadreitamB D, demiffa, cum inflexa linea AE, adrectam B D, nunquam perfieniat, ve
demonfiratumest a Nicomede. : - L : :
'Sc 10 principiumillud Procliin linciredis effe verifimum, & quod facili negotio, fi ommes demonfiys=
riones Euclidis, que ex axiomate13.pendent, concedantur,demonflrars pofit hoc modo: Contineant duare-
. o &e A B,A Coangulum A, ¢r dardfit reta D cninfuis magnitndi-

nis. Dico diffantiam recarum A B, A C, in infinissum produdla-
Tumexcedere maguirudinem D. Nam ex quowis punéo E, in ye-
&4 AB, fumpto demittatuy 4d A C, perpendicalaris EF, que fi

Jumatux eius multiplex proxime maior,quam D,sempe G.Sum-
praausem AB,ipfius AE,itamultiplics,ve multiplex eft G, ipfine
' EF,demistatur ex B,ad A C,perpendicularis B C, qua dico maie

F é—- “vem effe data.yelta D. Quoniam enim® e}, vt AB, 4d BC, ita
AEd E F; (quod ex corollario propofit.4.dibri 6. Euclidis trian-

ba8.primi. gula A B C,A EF,fimilia fint,0b redta B C,EF,quz® parallele funt. ) Et permutando,vt AB,ad AE; #4 BC,

" D C. Alieguir non omnia ciws punéia equalem areéla D C, diftantiam baberent , quod ef? consrahiyporbe

ad EF: exit itamultiplex B C, ipfius EF, vt multiplex ¢ff A B, ipfiw AE, bocelF, vt multiplexeit-6, ipfins

. EF. Cim ergo BC, & G, eque mulsiplices fint ipfiss EF, ipfa erunt intgr fe 2quales. ESF anten', ex con-

fratione , mator G, quam D. 1gisnr & BC, diftantia puncts B, a puniéia C,maior erit, quamredda D, dasa.
guod'est propofitum. : , . 3

V £ R v M demonfbratio hac fine proprictatibus lincarumparallelarum , que axiomate illo yy.mitunsur,
vimntllom haber, nc proinde principium sMud ProcL affums non poteit adillud axioma 13.demenflrandum,
ne principium in o demonfirando petatur. Qua cumirafint, fedulo dedimus operam, vt illud ipfum Eucli-

Coom v i . —e

- dis axioma demonfbraremus ex 5 folum,que ante propofitionem 29.primi libri demonflrata funt. Ante enim

propefitionem 29.9fus illius axiomatis apud Euclidem nullus est.1d quod in Euclide quodam Arabica fallum
etiam effe accepi, fednunquam facla mibi st copia demonfirationem illem legendi, esfs obmixe illud ite-
yum atque iteram ab o, qui enm Euclidem Arabicum pofider, flagitaui. Quare banc,que fequitar,excogi-
tauimus. Prisim antem premistendaquoque funt sonnulla,que lices adid,quod proponinivs,demonfiran-
"dur requirdtar neceffario, multo tamen exidentiora funt,ac faciliora axiomateillo Euchds,itavt omnida
biratione exclafa, firmum ei affenfum prebere pofiimms. Primum fit haisfmodi. :
. Lrwga,cuins omniapun@a i relalinea, quz in ecodem cum ea plano exiftic, equalis
er diftant, re&acefl. ‘ ‘ . .
A ® . F B V r fi omnia punilalinee A Barelta D C,aqualiter diffent boc

‘ " estomnes perpédiculares, quales funt AD,E H,F G,B C,4d D C,de-
miffa aquales fins, (perpendicularis enitn quelibet,ciom it ommium
ex codem punito ad rectam D C, duckarum minima, ex corollarie
propofitionis 19.buisis librs, dif antiam puncli,a guo duia eff, meti-
tur.) evit A B, lineareda. Hocautem ex definitione linearele li-
TSTTTH G C guido conflare potest. Nam fi omnia puniia lince A Bequalicer di~
‘ ' : flant aredla D C,ex eqno fua interiacebit punita, hoc et , nullum
“in eapuncinm invermedium ab extremis furfum, dwt deorfum,vel buc,atque illnc deflectendo fufultabis ni-
-bily, in-eaflexusfamreperietur, fed equabiliser femper inter fun punda extdndetur, guemadmodsn reda

Jfin. Neque ver cogitatione apprebendi poteit aliam lineam preser relam,poffe babere omnia foa pinda s

reita Iinea, qua in codem cumilla plane exiffat ,aqualiver diftantia. Ef?  fene Principim boc, ex quo fole

-domieffo, via cum s, quev(que ad propofitionewm 29 busws libri oftenfa funt ;Axioma decimumiertiur de-
bwemeis Aut

monfirabimms , adeo clavam, vt Inmine nasurali cognitumfit, nemoq, f |
serte citra omnem controucxfiam eff ciufmodi , vt longe facilins ei quils :;:7:»:1'4:)‘:}, quam ills axiomari
decimotertio Enclidis. . Lo
" Ip E M provfi in lineacircnlari contingit. Nam etiam linea inflexa circularem lineam ambiepy, cuing
omnia panita aqualirer & civculuri diftant, id eff, 4 gxa emnes redle in civculayem lineam adaguales angn-
los incidentes aquales [uns , Circularis quoque et ; ita v natsram circulavis linea , & qua equal femper di-
fantia abei?, induat : quemadmodum linca equaliter femper arecta limeadiffans, naturam linearecle,cui
femper aquidiftat,indass,proprevedqucrea oit, e dixismms, Quid anteminflexailla linea circa lineam civ-
sulerem fit quoque perfecie circularis, facile oflendemus, i prius demonfirerums,vedtam ex centro circnfi du-
Law cificere cum circunferentia angulos binos aguales ;¢ contra , yedmm, que aquales cum circunferens
~Bia angwbes conflituas, per EcnsTHM txanfire, TR it ikl
Y . T . - L A vVL'.—v_ e,

LRI SR

“Sir

maior fuerit, quamD,conflat propofitum : fi verd nox eff maior,”
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¢+ "L v igitur cirealus ABCDEF, Cuius centrum G. Dico rectank

" ‘exiternos 1C B, 1 C D, inser fe aquiles. Produlta enim 1 G, vfqué ad 4, i
Jemicirculus A B Ccirda diametrum A C, insclligatur circumserti , con-
_ gruet & femicirculo A E C.oum femicivculiciufdem ciycgli fint ingerfe -
. -quales. Quodfi quis dicat, ynum femicivenlum alterum inserfecare , dus
cendaerit relta linea ex centro G fecans veramque circunfeyensiam,coky
ligendiimque parremtoti effe equalem , nimirum femidiamesram vfque
. adinteriorem circunferentiam, femidiametro ad exteriovem vfque cir-
M o . cunferentiam duibe. quod abfurdum el. Anguli igiturad €stam initer-
N . N fii,quam externi inter [¢ congrui, ac proinde equales erint. Efficiat iam
veta H A K equales angulos ad A. Dico eam per c'qn:jbj:im tranfire. Si enim t:tm tranfear, ducatur ex centro
G, ad 4, 1084 G 4, que ex proxime demonfiratis angulos G A B,G AF, confil
fums K ABKAF. Quad it contrabypothefin. © C L
. Ho c aftenfo, ambigt inflexa linea H LIMN O; circularem lineans , A B CD EF ; omwidque eivis punéla
b hat equaleer 46ﬁnt$ idest , omn esgecte abea Tinea incircularem ,lingapg "c,;'z,'dg,n‘tg;, eﬁ cienmg; angulo;.
equales, fint inter fe aqaales, cuiufimodi unt HA,L B,1 C, MD,NE, O F. He enim cm, vt demonfiratum
off, per centrumtranfeant, 3 erunt omiium ex pundlis I&,Lg LM,N,O, in conuexamperipheriam cadentium,
shinimas (Hoc ertims démonflratum ef? abEuclide propofitione 8.kibri 3. qua foltem ex propofisionibiu ,qua
20.huins lsbys apticedsint,pendet,veiure optime hac srapsfervepofic) atqur aded coram diftantias d fubie2
@alinea civculari metientur.Dico lincam H LI M N O,effe circularem.Cim enim omnes,ve proxime of ens
dinfis, per centrum Gyrvanfeant, R equalibus H A,0 F, addansur «1«21‘“'43. EGyarumttotall 6,0 G, «-
gn.les.cademgvaesone omnes alia aadineainflexa H L1M N Ovwd G,dula equales-crunt & rectis HG,0G;
G inter [e. Ex definisime cironlisgivur imeawnfiexa Gasuluriecsit. Quod.cret demonflyandum Exboc pxia
Mo, quod pramifinmm, fequitur fecumdum.yidelices. . v 3, . o @ “
. St re@alincafuper aljam.redam ip tranfuerfum mojueaggr,co‘nﬂinym infuo extremo
¢um ea angylos femper re®os, defcribetaleerum ilfips excremum Liteam quoy; reftam,
Wy finpridrefigitrdre@a AD,adD C,perpendiculdisymdnsaturis tranfuerfum fuper rectarh DCjcon

flituenscum eain D, femper ve@vs angulos;boc e mem tirubans.dasvacillans,fed equabilites fesmper ince- .

ORGSR g demsdeforibet extremumotmediam quog, lineam,nempe A-B.Con-

uct equales.Non ergo ¢q:aalu"

' G C,ex centroductam efficereram angulos internos G C B,G C D, quams

2 8. tertij;

.T"’

s ~— T} ¢ - ‘Paslioc ax ev ,quad prinie lece presuifiinus, propreves qudd vinnid
S sk vy pamialinesat B, dxforipte eqBaliter a xidta D C, diflant, mimirymi
o p b R perream'A D Exqgo fivipfanstisewn redtam effe, cuiive ibi i -

e v s b L el ciunnpedi 4b dctremianort (ubfidsens, fed aguabiseringer
. ipfa iaceant , quippe cimnsliuin-cokum. wiagis aut mihki & redx
b b e LS C D ubfidded fierfain, dgr-devrfion DevgZdo, guam alid. Pates hoc
. Do Ho @ - C chamexiis, quaad defipicionem lingexefe feripfimps, Cim mins
dus pantta D4 fipsifibus provfis wosibusferansyr, (quodrecia A D, in fuonats non situbgr , apt vacilles,
Sodpunils D Asaquepclociseriniedant, aqualivergafemprinter. (¢ difient) defirihenc veique lineqs fimee
log ¥¢ in cademy defuitione docusmnug, Ciam erga punitum D,rectam D C, defiisbar, erit quogiie liniea A B,
gram punitum Agdefiribis, recta. Ng;y(q\gqi imaginari guis. poterit, fi linea recta in tranfyerm mones-
gur vuiformiter fine vike treubationc bic at que illuc,dio pundda ci extrenna "if”“""’ duss differentesin-
ey fe lineass fed qualem vium extremum defiribit, talem qyoque ab altifabxsvemo defiribi piecefe ef,
propier vuiformem illuh, equabilemque motuns veviujque pyndii exiremi s Ef principikm bvﬁgd clas
x‘u'%é'cuid?”;’#qg“(gr.ﬂ‘dfn"' IRE SR IS SO S ,r_\‘" A T : Vi - \ A ‘\; Y

" Go w1 1% 4§ 4RIEidem omming in iy culari lived, N ¢odem badlo el i fuper it chveularé
o tranfuerfumfuens equabilicer, confliriens nimirunt in (o exeremo cumirgulari aguales (t#1per angu-
fas non vacillandp.qus defieendo huc atque illuc,civcularein lingums altero fug exctremo de iriit,ita vena
sprain ciroularis linea fubieGe. & qua equalicer femper diffar,linea ills defcriped induat - quemadiodym
Yneareda AR Juper-retam D G tran[uer fjm fiyens eqyabilicer, fq”ﬁ',"’:" €€ mirum Cum a in [uo e~
arema Dangules [umpekvello, ita vy nugfgneom declinet, buc gtquie slluc defleBendo, ant birubando, lincans

.

..

redtem A Byalegro extremo A dlineqs oo vt linea defiripta A Bnaruraminduatrecle linee fubieGe D C,

4 qua equalicer femper recedit. Reclarg autem, qus [uper lineam circularem in tranfuexfunm fluif aqugbiz '

Biver,deferibergalrera fug extreualingam quoque civcularem, facilé demoiflrapsmus, Mogeatuyenim in fiz
gurapofteriorevecta  Ajin traufyeifum fuper peripheriam A B CD EF,equabiliter, facsens femper in gx=
gremo Aycum eaangulos equgles.Dico lieam HLIMN Q,dé altero extrenio H,defcripram effe gyog, circu
lerem. Cim enimre@a H A, in omni j?ra morus illins smaginary faciat equales angulos cum periphera

, ¢« 2 :

R o

-~ 3
Hué pertia

net primi
huius pagi

nx Bgura,

i



a4 phmi

® 4. primi.

cW.primi,

P
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ABCDEY. fit vl eaprodulain centrim G,cadat,ve fuprd oftendimm. Quare addicis redijs aqualibns H 4
O F.adre8as aquales A G,F G, fient tote re@e H G,0 G,¢r o¢s alie,inter f¢ aquales:ac propsevca ex defini-
tiene civculi HL1MN O circunferentis circuli erie.Quod oftendendusm evar. Hine fequitur tertium.
. o ITL T L
~ Sradre@am linei dus petpendiculares re&te line erigantur inter fe zquales;Guarum
extrema pun@a per lineam re&am coniungantut, eric perpendicularis ex quonis punito
huius re@a ad priorem re&am demiffa, verilibet priorum perpendicularium equatis.
' (< 3 S1x 1 adredam A Bevelle dueperpendiculares A CBD, intet fe £o
D guales: Er duBere@s CD,demistatar ex quolibet ciss punilo E, ad A B,
perpendicularis EF. Dico E F,vtvique AC,B D, effe equalem. Sinamque
G aqualis non e, evit vel maior,vel minor. Abfesffa ergo aquali F G fi insel.
ligaturre@@a A C, moneri inftranfucrfumperve@am A B, faciens cum es”
wngwles femper re8os, defcriber punBlum C, linedre@am per G, tranfean

A C,BD.Quod evar oftendendum. Ex boc quartam,guod fequisur,demonfirabimm.
Iv.

$1.ad reQtam lineam duse perpendiculares re@e linex eriganturinter fe squales, quari
exurema pundta per lineam re@am coniungantur, efficies hacre@a cum viraqueperpen
diculari angulum re&um. : ’ .

. S8 advelam A B ere3s dncperpendicnlares A C, B D, equalesinter f¢, ducaturg relle CD. Dico
wramg, anguium C.D,reCum effe. Seta namy,recta A B, bifariam m B excitetay in E.ad A B.perpendicus
baris EF, inngunsnrg, re(da A F,B F.Quonid igirnr duo latera A E.EF, trvanguli AE F, dnobms lateriims BE,.

C r v  EFtrianguli B EF, aqualia funt, viramg, vtvigac,.angalosq, contimens
: aquales,putareQos,® erunt quog, & bafes AF,BF,Crtam angali F AE,

F BE,quam A F E,BF E,inter fe equales. Ablatis igitur equalibus angn-
 HsFAEF BE,exrellis aqualibws C A E,D B E,veliqui erunt equales an-

Zuli CAF,D BF. Itag, camduo latera C A, AF, triangahi C A F, duickwi

latevibms D B,BF, trianguli D BF, equalia fins, angulesg, cipleclantnr

aquales,vr oftédimm.D eriit quog, & bafes CF,DF, &r tam angsliC,D,
R ' B gz CF ADFBinter fe equales.Si exge aqualibus angulis CF A,DF B,
wddantur anguli A F E,BF E,oflenfi aquales fiens toti anguli CF E,D F E,4qales acproinde redi.Quia ve-
repespendicularis EF, virig, A C,B D, aguatis ei2, vt proxime theeremart oftendimmus , crumt duareie A C,
E F.ad A E.perpendiculares,inter [¢ aquales. Quare,vt de ungulis C, D, proxime probatum est, anguli C, &
EF C, aquales inter (¢ erunt. Eff antem E F C, oftenfas reddws. Igitur & QreQin ayit,ac proinde ¢ anguim
D,quisflenfus eit ipfi Caqualis yelim evit. : . : _ f .
. CART 13- Y M angnles C,D,velloseffe, demonfivabimus alio mado bo¢ prisis theorcmate premiffo.
* ~ Srinduasredaslineas aliare&taincidens faciat cum vna earnm anguluminrernum ree
&nm,& cum alrera ex eadem parte acutum, duz ille rete minds femperincer (e diftabis
ud eas partes;vbi eft angulus acutus, ex altera verd parce femperintor fe magisdiftabunt,

: A ” Rzt limes AB inrelas A C,BD,incidens fuciat angalii AB D,
vellum,cr B A C,acutum.Dico yellai A C,BD,minds femper interfe &b

Fareverfus C,D,produllas,mugie vero fi verfis E,F producantar.c Du-
catur enim ex B,ad A C, perpendicsularis B G,que excoroll.2.propof.17;

buins lib.ad partes acuti anguli B A C,cadet.ac ppreves angulus GBD,

X parsreclianguli A B D acusw erit. Demiffaergo ex G,.ad BD,perpendi
; cularis G H, cadet quoq, ad pavtes anguli acuts G BD,ex codem coroll.

- FPUWULPHKD mgulucg}proptmz H% (o pfcr:re&s‘aguli BGC, acutns evit . Ruvfw
erge duBaperpendicularis H 1,48 AC, peridem coroBar. ad partes acuti angsliH G C,cadet ideoq, angulm
‘1H D parsretti anguli G H D,acutws evie. Atq, isadeinceps in infinitum. fi ex 1, 4d B D, perpendicularis 1 K,
dacarnr,ér ex K perpendicslaris K C,ad A C,¢r ex C,ad BD,perpendicularis C D,Crc. cadent emmes ad par
2es angulorsm acutorum,vna post aliam. Quoniamigitnr in triangule A B G, angults BA G, acutm eft, &
A G B,reétw,d erit vecla A B,maior quim B G; & intriangale B G H, reds B G, anguloreflo G H B,oppofic
ta,maior quam G H; &r intriangulo G H 1,ve84 G H, maior quamH 1 : Atque ita deinceps eruns femper re-
&e,queipfi A B.propieres funt,maiores iis,quarematiores funt,cs hunquam finis evit buins decrementi pers

pendiculerium, cim nunguam pofiz effe finis ducendarum perpendicalarism. Quapropterrelle AC,m G,
miwis diftabis dreCa BD,G M A,G in 1, minks, quam in G,¢r in C, minis, quam in 1,&c. qmdoqx‘i‘d:f\.
o perpendicn

' ——E

-3 tem, vt fupra oftenfum 53, qualis it CGD.Dusergore@e CED,CGD, .
A = [uperficiem clasdent. Quod eff abfurdum. Aequalis igitar e EF, vrvig, -

— ——— e




' LITBER PRIMVS ¥3
perpendiculxxes AB,G H,IK,C D,Gre.queordinatim decrefiit,ve offendsmts, minime funt ommisim 4 pun-
&is 4,G,1,Cinrectam B D cadgntium,vt ex coroRario propef.19.buisslibri liguet,ac proinde corundem pun
&orym diflantias ab easdemreta b D,metimntur. Conflar ergo,rectas A C,BD,ad partes C,D,produclas com
simenter fieri minus inver fe diff anses. quod et primum. . s o
. D c.ar i Rourfussex A gd ACperpedicularie A Lqus angnlum sbtufum B A E,partietar inretum ar.priomi. -
E AL,y acutum L A B,hog it cadet inter AB,Cy AE; eritg, angulus AL B, acutss,cum ambo ABLLALB} b 17 prirmi.
fint duobus rectis minares,atque A B Lredlus fit ; «c proinde anguins A L Foobrufid erit. Eade vatione perpen-
dicularis L M,ex Lad B F,duita cadet inter LA,LF, faciet g angnlum L M A,acuti, v L M E,obtufum.ltem
perpendicularis M N,ex M,ad A E,erecta cadet inter M LM E, anguiumq, MN B,acutum, & MNF, obru-
fum conflicuer. Atgitadeincepsininfinitum, fi ex N, ad B F.perpendiculgris erigatur N 0,6 ex 0.4d A E,
perpendicularis O P, & ex P, ad BF, perpendicularis P E, Cr ex E, ad A E, perpendicularis E F,¢r¢. digident
omnes figillatim angulos obtifos , via post aliam. Quoniamigitsur intriangulo A BL, angulus ABL, rectus
e$t,& AL B, acur4s © evit AL, rectamaior, quam A B, & intriangulo AL M, recla L M, anguloreto LAM, c1g.primi.
oppofita,maior quism A L; atg,is triangulo L MN,reta MN,recloangulo M LN,oppofita,maior qguamML: '
Argyitadeinceps erant femper ree,que ab A B,longius abfunt,maieres §s, que propinguiores funt, in infi-
nitum. Quamobrem recia A E,in M,magis areita B F,diftabit,quamin A,&r in O,magis,quam in M,¢r in E,
magi,quamin O,Cré, quandpquiders perpendicularis AB,M L,O N,E P, Crc.quas ordinatim augeri, often-
fum fuit,minime funs amnium ex punilis A,M,0,E,inreitam B F,cadentium,Grc. Liquido ergo conflat,re-
(tas AC,B D,ad partes E,F,produlag continenter fiers magis inter [e diffaptes, quod et fecundum. Quod fi
proteruus quifpiam velles cqptendere,reGam AL, que ad A C, perpendicularis eit, non concurrere cum D B,
. producla; conflabit multd magis id,quod demonfirandums proponitstr. Namdlinea D B,vitra punétit B,mul-
2o magis area C Adiftabit,quamin punélo B quandoguidem A Lad A Cperpendycularis in infiniti pro-
- dadanon concurrit cum D B,cum tamé G B,ad candem A C, perpendicularis cum D B,concurrat in B,éré.
. H 1 &ceumitafint, nullo negotio demonfirabimus , in fupeviovi figura angulos C,D, efferectos. Nam fi
angulus Cverbigratia,non dicatyr effe vectus, erit vel acutss,vel obtufus. Sit primsum acutus. Qitoniaim er=
goredta C A, invedtas A B,C D,incidens efficit angulum C A B, relum,&r C, acutum, minis femper mier fe
diftabunt recte C D,A B,ad parses D, B, producle, hoc est.perpendicnlares ex CD,in A B, dewiffz erdinatim
munores fient,qiim C A,vt proxime demonflratum 3. Minor ergo eft perpendicularis D ,gNam C Aquod
estabfurdum, cimponasur equalis. Non igitur acutws est anguls C. Esdeing, vatione neg, angulns D, aci-
tyé ersz.Sit deinde angulus C,pbtufus.Quia igitur recta C A, in redlas CD,A B, incidens facit angiilid G 4B,
redum, G C,obtufumgnagis femper iner [e diffabunt rete C D,A B,ad pastes D, B, pradiéta, boc eft, per-
pendiculares ex C D,in A B, demiffe coutinenter augebunsur,ve proxime ofiendimus. Mésor exgo et perpen--
dicularis D B,g C A,quod e&f abfurdum,ciin equalis ponatur. Non igiruy obtufus st angulss C. Eademd, ra
tioneneg, angulus D,obtufus erit. Sedneg, acurus eff oftenfus. Rellus igitnr vierg, eit,quod evat offendendity
. Ex bisdemonflratis, facile iam Axioma 13.demonftrabimus boc modo. .
"Stin duas re@aslineas altera rea incidens internos,’ad eafdemdue parres angulod
duobus re&tis minorés faciat,duse illze re@ linez in infinitum produét fibi mutud inci-
dentad eas partes,vbi funt anguli duobus re&tis minores, S '-

Ho c eif Axioma 13. apud Euclidenmi in noffris Commentaris; apud a-
lios est vndcqjmum » quod demonftrandum fufcepimus. Incidens ergorella
A B, inrelas AC,BD, faciat intevnos, dd eafdeing, partes angulos ABD,
BAC,duobusrectis minores. Dicoyeitas A C,BD,ad partes C,D,produt?di
" coire. St enim primi alter angulovium,nempe A B D,reéus,cr alter B A C,
acutus. Sumpto inreCla A C, pundlo quolibet E, d ducatur ex ea ad yeaii d12.primi.
" ABperpidiculeris EF, &rretes F.aqialis accipiatur F G,& G H,aqualis

ipfi 4G, & HLipfi AH,iravt AG,ipfiss AF,Cr A B,ipfius AG,&r ALipfins
AH, dupla fic. E¢ quoniain fi vete AF, abftindantur continse equales re-
&eex AB, aliquatandem pars vitra B, puntium cader, quod finitaredti
A B, per continxant ablation ¥niss visfdemq, quantitatis abfuimatii tan
dem, qﬁar{dnqnidem linea AF, stamultiplicaripotest, (qiod fir, fumendo
ipfi in AB, continenter partes equales) vt tandem aliquando finitas -
neam A B, fuperes : 1d quod Euclides frequenter affumitin lib.5. & akiis feu
quentibus,vbi datis dnabus magnitudinibus inequalibus proportionem in-
ser [¢ habentibus,iubes plerunque minorem isa mulriplicari, donec maso-
» rem fuperet. Fit vt multo magis, fi spfi A F,equalic abfiindasur F G, tgti
deinde A G,non antew foli AF,aqualis auferatur G H: Itemtoti AH,non autem foli A F,vel AG equalis de-
warnr B 1,6 fic deingeps,cadat tandem pars aliqua visra pun@um B. Statuatsr ergo punclum Lserminasis

. : & 3
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verriam duplam in dato exemplo,exiftere vitra puniinm B. Accipiatar quog,in reBa A Cre8a EK,ipfi A B,
& KLipfi AK,Cr LC,ipfi AL equalis, ita vt tot fint parvesimreRa A Ciquorimyecla AL ducantur g, reSa
K G,LH.CLproducanturg, vna cum E F,v¢ E M,K N,L O, ipfis BF.K G,LH, fians equales, ac vindems re35
sungantur,MK,N L,0 C.1sag, guoniam duo latera K E,E M,triangali K E M,duobus leteribus A E,E F triam
S guls AEF.per conflynctionem aqualia fimt,veramque vtrique, angulosqy;
adverticem E, continét equales® erit & bafis MK, bafi A F,&r angnlus M
angulo F,equalie.ESt antem ¢ F G,cidems A Fequalis,Cr angulus Freélss,

ex conftructione.1gienr & MK,F G, eqnalesinter [¢ erunt, ¢ anganlus M,
guog,rectus.Quare cum ad F M excitate fins due perpendicalares equales

F G,MK,erit per antecedens theorema,angulns G retus. Rurfus erge, quie
duolatera LK, KN, trianguli LK N,‘duobw lateribs AK, K G, triangulf

" AKG,equaliafuns, ex conftruitione, d angulosq, comprebendunt aquales
O - adK,vertice,* erit ¢r anguins N Lbafi A G,Cr angulus Nangslo G, equa-
lis. EStantem & G H,ex confPructions,eidem A G,equualis, Oy angnim Gye-
v, vt proxime demonfiratum eit. 1gitur & N LG H,inter fef eriit equa-
“les,cr dngminme N,quog, relius.Quocirca per precedens theorema,evit etiani
angulw H,relus. Eadensratione oftendemms angwlum Lyeclum effe: azque

, - Dy ita deinceps,fiplures effent partesveita A B.ES antem & angnins B.perhy

g28.primi.

b 53.primi.

i23. primi.

ka8.primi.
li2.ptimi. .

29.

% 4.pron.
b13. primi,

¢ 13. prom.

pothefinveltus.igiturre@s 1 C,B D,8 pavaliele funtiac propterea B D,pro-
3k : duilarectam A C fecabis fupra puniam C; atgyadeo in punlo ille feltis<
: - C\- wisredts A C,BD,coibsmt. Quod erar demonfrandum. . :
811 deinde nenter angulotii AB D,B A C,rellws, [¢d AB D quidem acutws, ¢r BA C, vel acutsss etiamn,
velobtufus. Quia igitsir dnoanguli A BD,B A C, duobus rectis ponsuntur minoprs; b funs eutem duo anguly
: ~ ABD,D BE,ducbusreis equales:eviit bi duo illis duobss maiores. Abla-
to ergo communi A B D,maior erit reliqhs D B E,religwo BAC.* Con-"
Pituaturin A.ad reltam A B angnlus B AF, angulo D B E, eqnalis : Ca- -
detg,recla AF, fupraretam AC; cium AF,maiorem angulum cum A B,
confizuat,quam A C.Quia igitur exteruus angulss D BE,interno B AF,'
exeademparte oppofito aquakis ei, X eruntvele AF,BD,inter fe paral-'
— i aro lele. Demitsatar quog, ex A.ad B D! perpendicularis A G,que ex corofa
' D iz propofi7.buius lih.ad partes acuti angals A B D ,cader:Eritq angm
4 ) B4rE
bu q60g, G AF relus. Nam fi acusss effe dicatsir,efficies rela A G in re@las AF,B D, incides angulit AG D,
pedum, & G AF, acktum, ac proinde, vt proxime demonftrauimus,reite AF,B D, ad partes F,D, produlle
coibunt tandem: Quod ci? abfurdum: Oﬁmj& eniim funt pavallele. Si autem angulss G AF,dicarsy effe b~
tufus,erit G A H.acutws. Quare ex proxime demonflyatis, coibunt re@e AF B D, ad partes H,B, produile,
quod eit abfurdii,cum paraliele fint oftenfe. Now et exgo angulus G A F.acutus,aut obtufus. Igitur ve@us,ac
proindecius pars G A C acutss. Quontams igisurrecla A G imrefias A C,B D, sncidens facit angalum G e~
Rum, & G A C.aintum,concxrront réle A C,B D,adpartes C.D,produlla, vt proxime demmonflranimus. Sk

‘igirur reCta AB.invellas AC,B D, incidens faciat dues angulos minoves duobsus rectis neutsum tamen angs

forum A B D,B A C,redtit,ipfarelte,A C.BD.adpartes C,D produlle conuenient. Quoderat oftendendum.

QA M w15 ditem, conceffo principio noftro, optime & nobis demonfiratum fit 13. boc Axioma , & #
Proclo etiam.fi eiuss principium difficilins quidem,quam noffrit, admittatar, vt iure optimo inter theorema-
24, & non intey principia pofSit connumerari ; tamen ne ordinem Euclidis m quogquam immuremus, veemuy
&0 in ommibus propofitionibus,quarsm drmonflrationes ex ipfo pendent, tanquars prowunciaro. Sediamad
feriem propofitionsums Euclidis reuertamur.

THEOR 22 PROPOS. 2.

" 1N patallelas re@as lifneas re@a incidens linea ; Et alternatim angulos inter fe
zquales efficit ; & externum interno,& oppofito,& ad cafdem partes zqualem ;&
internos,& ad eafdem partes,duobus re@is zquales facit. , :

T In parallelas AB,C D,re&taincidat E F.Dico primiim an-

x ' - gulesalternos A G H, D HG, inter fe effe quales. Sienim

' A & s noafuntzquales, fitalter,nempe A G H, maior. Quonim}
igitur angulus A G H,maior ¢ftangulo DHG.fiaddatur cd
munis angulus BGH, «eruntduo A G H,BGH, maiores
duob>*DHG,BGH: Atdue A GH,BGH,é#quales funt
‘8 e ~®  Juobusre&is. Igitur duo D H G,B G H,minoresfunt duo-
) \ " busreis. Quare ci fintinterni, & ad cafdé parres B.& D,

coibunt linez A B,C D,ad cas partes,quod oft ablurdi, cam
{ponantus
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poaantureffe parallel2. 'Non efbigitur angulus A G H; misior ingulo D H G: Sed neque minor:

sdemenim rg:i?nc oftenderetur, reftas.coire ad partes A, & C. Igitur equales ern::z angulial.
terni A G H,D H G. Eademquecftratio de angulisalternis BGH,CHG.

5 f

_ Dico fecandd,angulum externum A GE, zqualem ¢ffc interno, & ad cafdem partes bbPOdg

to CH G. Quoniam enimangulo B G H, 2qualis eft alternps CHG, vtoftenfum clt; &eidem ..., . »
B G H,zqualis eftangulus A GE:Erumtanguli A GE,C H G binter (o quoque #quales.Eodem < !5 primi-’
modo desonftrabitur,angulum B GE, #qualem efleanguloDHG. '~ = = % pronmal
"*Dico tertid,angulos internes ad saldé partes A G H,C H'G,zgbales effe duobus re&is, Quo-

niam enim oftenf{um fuit, angulum externum A GE, zqualem efleangulo CH G, isitetno; fiad-

darer comunis A GH, ¢ erlitduo’AGE,A GH,duobus CH G,A GH, zquales: Sed duo A GE, ¢ $-pron.

AG H 4zquales funt duebus reis: igitur'& dudanguli C H G,A G H, 2quales duobusre&is e d13.primic

sant. Eodem modo anguliB G H,D H G, duobuseruntreis 2quales. In parallelas ergo fectas

kineas re®taincidens linea, 8 alternatim sngulos, &c. Quod erat demonttrandum.

e e s SCHOLEKV M ‘ o e
< CoN¥» ERT IT Autembhosprefensthcorema duo precedentiatheoremasa, ve perficusmest. R

N THEOR # PRQPOS. 3. i5.
> QY AE cidem re@tz lincz paralicle,& interfe fant paralielt. o o

- ‘$1aT re@z AB, CD,éidére@z E F,parallele. Dico & ipfas AB, CD, efle ingér {e parallelas. ‘°
Quoniam enim omnes hz linexin eo#em poriuntur Eﬂé\'g!mb-,; (_Nan; prgpdzp,libﬁ 1.agitut dé

o : o 'lineisid diuerfis pla
- T / S nis)duétareéta GH,
! R i 3 5 ‘ o
R e ey Aammn ¥ . @~

rumAB,inLiCD,in
K: & EFinL. Quia
. v " igitur AB), ponitur ,

‘ A - parallela ipli EF,« &:9,prims.
~~~~~~ R/ PR S SRR PR . wcitangalusAILal i oy
o T e S terta F L1z qualis. '
Rurlus quia C D, ponitur etidm parallelaipll E F5 érit angulis DKIeidem aiguleF LLnenipe & 390 riniy
interaus éxterno,vel citernuiinteiﬂd,éqhallsQﬁgrean uli AL DK Lezqualesintér fe quogs ¢ 1. pronun.
erunt. Cam'igitur fintalterniderantre@tz AB,C D,pdraﬁeld inter fe: Queeigitur eldemrez I da7. priat
fca parallelz, & inter fe funt parallelz. Quod demonftranduin erar: )
e e STCROLTIYV AL L g

Qr oD fiquis diut,a:ua rectas AL B Lparallelasefferee CD, & tamen ipfasnon efft parallebss; O
cxrrendum est.duas A1,B 1,8 effe duas lineas, fed partes tantim vniss livice. Concipiendum enim est animo
duastibes paralielas infinire efe prodactes; Comfar auim A1, produchém coicidere ciom B1. Qamobrem
propofitio hecgeneraliusitaporevatpropewic. -~ . . ih.oTo. ~

- Quas cidemrefiz linez parallelz, & inter fe funt parallele : vel certé, qrando intér ¢

coéunt,vnam eandemduelineam conflituiine. 7 . . ,
- Srwr enimduereta A B AC,coiuntes in Aparallele ipfi DE:
A Dbuoilasinrectumeffé coftitnra. Ex punéoenitn A ducatur reta -
— =€ AFfecans D E,in F.vtciing,. Quiniamigitdr #B,D E,funt paralle
le,* eritt anguly alterni B AF, A ¥ F,equales. Addito e¥go communi i25.piimi.
anguloC A F.b eritt duo aniguliad 4, equéles duobus angulis C AF, b 1.pron.
- x AFE.Sedbiduo equales < funt diobus retis,cim fint intersiinter ¢19.primi:
duas paraliclas A C,D E. Igitur & duo dngiili ad A, dicobus eviit re-
s equales; ac proptevea d in reitum erunt conflitxte ipfe AB,AC. Quod'est prapofitun.

PROBL 1. ' RROPOS. s

g fecabit oihnes, niml
»

e s 3

\ -
!'.')I'{-'A H

Covains M

d14.primk -

. £ 1 ‘ i
. A DATO pun&to,datz retz lincz parallélam rc&aigxflinéam ducere.
Ex pun&@o A,ducenda fit ligt Uela ligt
A _ | P 1 2 {it ligea parallela lite B C.Duca-
¥ : —E turexAad B C.linea A D,vtcung;, faciensangulym que‘cm—
‘ cunque A D B: Cuiad A, <zqualis cftitaatur E A D. Dico « i3. primi
retam E A, ext.enfam'ad F, quantumlibet, paralleli effe ipfi
2 , B C.Cim ¢nimengulialterniA D B,D AE, quales fint per
D

conftruttionem:é Erunt recte B C,EF,parallelz. A datoigi & 27. primh
tur punéto,date re@ linew, &¢.Quod eratfacicndum,
- SCHOL!I? M R -
" DeEsrer autempunQumdatamincaliefe loco fitam extvalineais datam, vt bec producha ciillo non
sunseniar. Quod quid? aperse colligirar ex ipfa conflractione problematis.Nam ex punto daro ducends et
L
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linca fuciens angnlum aliquém cum lines dasa, quifievi non poffds, fi puniium in divelumincerer enxmipfc
linca data. Quemadmodumantem abne, ssdemg, punilo adeandem relam non pluves perpendiculares,
quam vna, ducuntur, ve oftendimms propef.15. ex Proclo; ita etidm per idem punctum, date ree pluves pa<
_ . rallele,quamvna,ducinequieunt.Si enim due ducerentur,connenirent ipfain pan8e illo eodemguod cft ab-
s30-pami. fyrdum,> cumfint paralleleinser fe.proprerea quod i & eidem,cui paraBele dicuntuy duci funt patallele.
E x hoc porrd problesate,cy illo,qued propof.23.continetar, fasili vegotio conflituemus parallelogram~
mum,cusus v angulorum eqialis fit,duto angulo vellilineo liseragy angulum ilum comprehendeiitia da-
tis dnabsus rectis lincis aqualia. ‘ R
- ‘SINT enimdararede AB, sporteatq, cons
Slitnere parallelogrammym babens angulum a«
qudiem date angulo redilineo C, laterag, civcs
. ihum angslumre&is A,B,aqualia. Sunptareda
. DEquere@ad, fit equalis? fiat angulms EDF,

3

beprimi. Al B

¢ 3. primi. - angule C, & re@4 B F, velle B.aqualis. Deinde
d31. primi. per E, dagaturreda E G,ipfi D F.paraliela, &rp
: ‘ F,reqa ¥ G,ipfiD E,parallels fecans EG,in G,

- Quoniamergé & lateraDF,EG,&r DE,FGpa

¢ 5. defin. vallela funt, ex couftruitione; © parallelogram-

mumerit D E G F. Quodcimex conftrudtione, babeat angulum D, anguclo daso C, aqualew, G latera D E,
DF.circa diclum augulum D,daris reclis A,B,equalia; falum erit,quod proponitur.

P & 17atione ex boc pioblemare,cr propefitione 23.ducemus a puntio extradatamre&am lineam pro<
pofiro lincamream, qua gum datarela anyulumeficias,deto gugularedtilines equalem, vt ad propefigio~
wem 23.pollsciti fumus, ‘ ’

£23. primi. F\
g3t primi.
; B

c. o o STremimdatnmpanithem Aextrareitam B C,Cr darus angutws redti-
A linews D,oporteatq, ex Aadreltam B C ducere ineamreiam, quecumean
. * K angulum,dato angilo D,dmalem compreberidat.Sumpto quolibet punio
Esmlinea BCS c%h'gmn in co angulus CE F.angulo D,equabie,Si igitur

. -seRaEF.per dusik punBic A tranfeat, fallamevit, quod inbetur. Siveron¥
. tranfeas per A8 ducatur per A,veta AB,ipfi EF,parallele fecans B C,in B.

E — & Dicoasguium A B C,angulo D,equalem effe.Clirn enims parallele fint A B,

oy pricai  EF,2enst angulus C EF, externusinterno AB C, ex eadem parte oppofito
i1.pron.  equalis. Ciim ergo & angulus D,angulo E.per conflructiont fit equalis, * equales inter fe eviit anguls A B G,
& D. quod ¢St propofitum. ' :

Non videtur autem alieni oﬁmdm boc loco, rect: Edciq'dm propofit.26. vt demonfivaret equalitatem.
Laterum i duobss triangulis, ex equalitase duorit avgulornm,cr vuiss laseris precepiffe,latusillud vel adia
ceve debere angulis aqualibms, vel certe fubsendere angnlum eqsalem. Namnifi altera barum conditionum

adfit, nibil colligernr. . : )
: A S 11 enimtriangulum A B C, fintg, Iama’A B,AC,latere B C,maiora.
,  Abfcindasur B D,£qualis ipfi B C,% ducaturq, D E, ipfi A C, parallcia.} e-
" ritg, angwius BED, angulo C, equalid, Quare duo anguli B, C, trianguli
" ABC,duobus angulis B,E,trianguli D. B E, equales [unt, vterque vtvique,
Latusg, B C,laters D B,aguale; ciom tamen reliqua laterareliquis lateribus
aqualia non fint. Eff enim B E, minus, quam B C,atque edei neque lareri
AC,negue lateri A B, aquale effe porest; quod hec latera maiors ponantur
latere B C. Canfg buiusreieft, quodlatus BT, in triangulo A B C, adiacet
angnlis diclis, at latus D B,in triangulo D B E,opponitur vuianguloyum di

Rorum, nimirsm angulo D E B,qus angulo C,equalis el ‘

> St rurfuspriangulumF G H, fintg, stevii latera F G,F H, latere GH,
maiore,Cr F H,mains,quam F G.Abfcindatur H Lipfi F G,equalis,™ duca-
turg, 1K,ipfi F G, parallela:® evir g, anguins HK 1, angnlo G, equalis. Sune
“ergo duo anguli H,G,trianguli F G H,daobus angulis X, trianguli I K H,
equales,veerque vrrique,latuig, F G, lateri 1 H,equale; cimtamen reliqua
laterareliquis Lateribus equalia non fint. Est ensm HK, minws,quam H G,
arg, aded neg, lareri H G,neg, lateri F H,equale ffe potest, quod latus FH,
thaiss ctiam ponitur,quam G H.Ratio huinsvei eit,quod latws F G,in trian
K B &wloF G Hepponitur angulo H, at Latus LH,opponitar angulo K,in trian-
gulo 1 K H,quinon ponitsr equalis anguloH, fed angulo G,eft aqualis, qui
o18.primi. maior eff angitlo H.propterca quod larws F H,maivs pofuims Latere F G.Djftulimm hang demonfirationem
bunc in losum,propser linearam payaRelarum proprigsasss.cx quibss pendes. PRAXIS.

k31 primi.
A ag.primi.

m3u. primi.
a29.primi.
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PRAXIS . !
811 ducendaparalieldipfi BC, per pindhii A. Doicatur refla
AD,vtcanqgs¢ id B C,cr ek D, & A adidemintersnalum quodlibet
 defiribantur dio drors ad dimer[@k partes,vims ad partes B, witey ud
pavtes C:Deinde beneficio circini arcui E F abfiindatiir ex aycu al-
terodyous G H,aqualis. Siigitur ex A.per H,relta dutarur,* enit bey aay.priml.
¢ parallelaipfi B C. Nam alterni anguli ED F, H A G, funt equales,
¥t conflac ex praxi propef.23.¢¢. .
AL 10 mododucernr per idem punlum A, dutum linea paval-
lelalinea dare B G, has arte : Ex centyo A, ad quoduss interunlium

A 0 deferibasnr ariw [ecams B C, inpunite D; & codeminteruallo ex

- r—— "% ' D, fumatut puniium E, in eademreila B G : Deinde codem inters

3 galle ex A, & E, defivibaweny duo arem fecantes fefe in F. Nam dn-

. Gareda AP, erit parallela vele BC. Quoniam enim propier ided

Bttt it ETUATLUM affumptiive@a AF, aqualis cfire@a D B; & reB4 AD;

oo veie EF fi ducerentur balinca; eri¢ 4 F,oppofiea D Eopataliela, ve
poftcademonfirabimmpropofize. _

o Q7 0 » fi punctum A, vicinum fuerit rella B G, commodiia

— ' "‘35-4 bas lege paralicls optata ducetur. Ex A, fumatur pandii D, in BC,

S S pmea @ 44 quoduis insernallum; Es ex quonis pundks eiufdéreGe B G nem-

o x ¢ E, quodsame aliguantuinm difter 4 panddo D, (Qup enim maior.

Jueris diffantiainter D, E,ed faciliss, & accurasius parnlleladn
tetuy) eodem incersiallo avcwé lefirii:tur adparees A: Deinde ox Aimterualio D E,alter arcws deferipris fe-
out prisyem arcum in F. Re@anamque dulla AF,erit parallelarea B C, ve priiis; quin reéta A F equalis e
poida D E,0b idem insernallum; G 1¢qs AD,1e@e EF, fibarce dulle effent,Go: o

Br bisfasile dncewws ex puncdo extremo alicuids lines perpendionter lineam ad ipfam daranttingam,
@iaonfi liwea producinon pofiit, quod in fholio propoficienss ir.promifimss. Sit enimrella A Biex chimaxs
, - tremo punddo B, edusenda fis ad cam pexpendicularis, Sumpto punito quonis
C, abfcindatuir re@@a C B, agualis C 4, &r ex A, ¢ B, ad qsioduis interualinm
duodrcus defiribitur fecanses fefeim Dyducatnrg,rela D C,quead A B per-
pendicularis eris,ve ad propaficionems 11.ftripfimus.Deinde per B, ducatur ipfi
CD, pavallcla, hoc mode , fecandsim praxim buiss 31.propofitionis proxime
explicatam. Ex CD, abfisffa v¢@n quantacunqie CE, defcribatar ex B, ad
o Intersalium CE, arcs ,quem in F, fecet alisis arcw ex , ad ntersialinm C'B,
: [ deferiptms,ducaturg,reita BF. Hecnamqse ipfi CD,pavallelaerit,vs ex pras .
aci buiwe propefitionis 31.liqitet. Igitar cim augnin A thb aquali fit interne C BF: fit antem A C D,relm; hag.prieik
etit & C BF, 74w, o proinde B F.ad A B.perpendscularis criev R
Sy 1117 £ fidatafitrela A B, & puniium cxtra ipfam C,in exciveioferi plesi, in guoveluilla.
sacot,dncemuiex C,ad A B, pirpendicalare, neqie produlle linea, meque extonfo plane isfre rectam A B,
'  ve polllcici fumus ad propofirienems 12.bec modo: Sampto panite D, wecangné
¢, Mmimeas B,abfcindantur vtvinque inter f¢ aqales D A,D B,¢r ex A, ¢ Bad
gueduis inseviallum duoarcus deferibantuy, fitantes feft in E, ducathrg,res
B4 E D, quaex praxi propo rm:z:f AB, pespendicularis erit. Deinde pet
N C,ducasny ipfi D E,paralicia,boc Jeckndim praxim buisk propoficienss
( 31, Ex duto pnilo C,ud quoeduis invernallum defitibatur avcss fecans rellam
DE, in F: eodémgue interuallo ex D, verfus C, alise avcus defcribatur , quems
—-—ﬁ-ﬂﬂb in G, intetfecet aliss arcms ex C, adinteyualium D F, delinedtss. ReBaname
que dndla % C, per G, fecans A B, in H,pavallela evie relbe D F.ex praxi bttios
Jropofisionis 31. Quire, vt prexime [eripfimus, C H, 4d A B, perpendisniaris erit , ficusi & E D, ad candem ~
. Jerpendisslars e, SO o

THEOR 2. PROPOS. a1 |
Cvivec VNQVE trianguli viio fatere produ@o : Extertius afigulus duobus

§nternis , & oppofitis et @qualis. Et trianguli tres interni anguli duobus funcre.
ProdvcaTvrintringulo AB G lirusB &, ad D. Dico prirk, angulum exteriiuri A CDy

Squalé clfe dwobusinternis,d oppelitis imul 4,4 B.« Dasatunniex G linca CE parslislare@t & j1print .

vy &

a -

.
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a39.primi. AB. Quoniamigitur reta A C, inciditin parallelas AB, CE,«

, _ erunt anguli alterni As & A CE, zquales. Rurfus, quia re@a
big.primis B D, in ¢afdé parallelasincidit, b eritgngulus externus D CE,
oz.prom zqualisinternoB. Additis igitur @qualibus ACE, &k A, *fiet

totus A CD, (quiexduobus D CE, A CE,componitur)due-
bus A,& B, fimul zqualis. Quod eft propofitum.
+ Dico fecundd, tres angulos internos ciufdem trianguli
‘A, B,8 A C B,duobus efle re&tisequales. Cim enim externas
al ~ - angulus A CD, vt oftenfam fuit, zqualis fit duobus intcrnis
d 2.prom. c D A& Bifiaddatur communis A CB,4eruntduo anguliACD,
e13.primiv  ACB, zqualestribus A, B,& A CB: Sed duoA CD, A CB,*=zquales funt duobusreis. Igitur
&tresinterni A, B, A CB, duobus{unt reétis zquales: Quare cuiufcunque triangulivno Jatere
procudto,&c. Quoderat demonftrandum. . . . - o i Ll

X " SCHOLIV M,

. C» M demonfiratam fit propofitione 16.angulum externum tuisfwistriznguli maiorem effe verotifhe
Meerno, ¢ oppofito; hic gutem, eundem externum eifdem intern¥é fimul effe equalem , perfpicuum et , al-
terutrum internorum, & oppofitorum ﬁtperari #b externo sreliqico interno angulo oppofito. Ve in triangsu-
Iy propofitd angitlus A internsis fupevatur ab angnlo externo & C D,angulo B interno:Er angulus B,internus
Juperatdr ab eod? externd angulo A C D,angulo A,interno,quandequsdem angulis A C D,duobus angulis A,
& B, eit offenfus hoc loco equalis. Rurfum, quia demonfiratam et propofitione 17 -duos angulos cuisslibes
frianguli quomodocangiie fumptos, daobus cffe rectis mmores, bic vero omnes tres duobws reclis equales offe;
manifeftum est, duqs a diobus redis deficere, reliquo anglo trianguli. Ve in codem triangulo, duo anguli A,
(7-B,)duobwrc&bdeﬁcmmdngulaﬁCl'i,é'c. ‘ R T S Do ey

Y O X E porro triangulnm babere tyes anguios duobus relis equales, primi ommium, vt refertEudemm;
a3uprimi. Pyrhagorei demonftrarunt hacrasione.Sit trianguium A BC, & per'punctum A, ducatuy te@a B C faviim
bag.primi. . : - . lela D E.Qaoniam igitsur>anguli alterni D A BycrA B C,equales fant,
cz.pron,; - P R finddanturaguales EAC, & ACB, ( funt enim & bi alterni ). aapt,

- . duoanguliD A B,E A Ciduobss A B C,A C B,equales. Addito exgo com=

muniangule B AC, deruntrvesangali D A BB AC,CAE, equalestri-

. busangulis ABC,.BAC, ACB. Sedanguli D AB,BAC,C AE, equa-

les fume duvbms velis, vt conflat ex propofitionc 13. Igitur & in trian-
guloAB Cungali ABC, B AC, ACB,dnob Zﬁmt rectis aquales, quod

©o N v~ eStprepofitum. Ex boc umtemfarilé. concludemss, angulum externum

— § ACF,[f latws BC, S pritrachum, aqualem effe duobus internis Cr 9p-

‘ ot L s pofiris ABG, BAC, Quimiam enim anguli AB C,B A C,A C B,equales
es.primis, [Gus.duolus redio,usoffenflm fuir.c Sunt ancem O anguli & CRAC Bduobus rectis equales; Erunhangu-,
f3.pron. [ ABC,BAC,ACB,ngulis ACF, AC B,equules. Dempto igitsy communi angulo A 6 B, € remanchis an,
Sl A CF,duobus engulis AB C, B AC,equalis. R LA ,

Huc perti- . F.4C 1LE etiam connerti poteris prima pars propofitionis Kuclidis : Hoc e , fi ab vne angulo ".‘.‘."f”.’f;

;::uf"':ﬂ_ binea recaducaray , ve angulus externss equalis fit dusbus intermia, & oppofitis  illam lineam effe in dire-

nz § g&f‘ &um ipfi laters conflitutd.Ex C,enim ducasur C D,rela, fitg, angulus A C D,equalis duobus angulis AB C,
B A C. Digo,rectas B C,C D,in direbum jaceve. Ciim enim angulus A CD,equalis fit angulis ABC,BAC fi -

g 2.pron. «&ddatur comunis angulus A C B, & erant anguli AC D,A CB,equalesangulis A B C,BAC,ACB.SedABC,

k32.primi. B A C;A CRb.equales fant duobus rectis. {gitwr Cr anguli A C D,AC B, duobus erunt rectis aquales.Quare
BC,CD,ynam lincam reitam conflivssnt. . C .o ? -

" QVOT ANGVLIS RECTIS AEQVIE -
' ualeant anguli omnes interni cuinfcungue

daprimi. .

’ Q N o

o e, SRR |
figurz reétilinc. aew
c¢  Drosrsmodisexhac ﬁ?pejidg)g 32. colligensus, quomnahyellis angulicediiualeant interni anguli

~ figure cuinslibes reilines,quornm primus hic eft. ' :
OwmNEs anguli figure reQilines cuidluis ﬁ!r’l}‘zqﬁéies' bis ror teis angulis; quosaia

. by g

pfacR inter figurasreQilineas. . i i

Ho c eff, Omnes anguli prime figura reclilinee equales fune bis vni redo, id efF, ducbsoreliin?

Anguli verd fecunde figura rechilines equales-funs bis duobus redis, nempe quatuor vectis; Anguli -

w  tem tettic figure reilines aquales funt biy cribug rectis , fex videlices Tectin Et fic 46 veliquis. Lung
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CETBEER BRIMVS, 1y o -9
mteni loowiwghelibet figurare@ilinea obtinet inter figuras rectilineas, quem mdmvr numerns laterum, fes

Mgalnmm.dnnpra bimavio quaniam duclineereds fuperficiem non concludunt,vnde nec figuram confli- . .

uuns, fed cum minimum tres rélte lines ad figure conﬁ:mnmcm requiruntur.Ex quo fit,rriangulum,quia
babet trialatera,votidémaue angulos ,effe primam inter reilimeas figuras . Nambinario dempto ex tri=
b ,relinquicser ymass. Sic eritfiguraBabens 20. latera, feri angulos , inter figuras re&ilineas decimaoGlana
aim binarivs fubtralus ex 2o.relinquat i8. Mem iudiciumde alys figuriseit babendum . Itague fighrd
omteta 20.bateribus,cum fit drﬂmn&pua, babebit angulos 2d.equinalentes 3. yeitis an gulw, nempe bis 18.

A mgaluu&a,vt diGum est. 1ta quoqus omnes 10.anguli figure io. latmluu.mrmu, aquisalebunt 16. ans

sulis rechis,cumtalis figura fit o@aus interreclilineas figaras. Hoc autems hac ratione demonfirabirny. Os-
nis figarareclibimea in tor rmngula diniditur, quota ipfa eft inrey figunas, fex quoripfa babet angules late=
1éue,binario dempto; Nam 4 guakis angulo ipfins ad ommnes angulos oppofises dui poffunt lineere@ie, folum
adduos prepinguos.angulos nosi poffunt duci. Quare in tor trsangula diffvibuctur, quot ipfa babet angulos;
demptis dsiobus illis anguli. Sic wd::,tmnguln non poffe dinidi in slia mm‘ulg, guadrangulisveroin duq
j&can quinguangsu
lum in tria fexan=
galum in q:umar.
" Gre.Cim tgmlran-
f:h borum triangs

ril conftituant ond
nes angulos redilis,

nee figure propofis
te, & omnes anguls

© emiushiber triang= . . ;-

B equa’es fint dusbusredis: perfpicunm eft ommes angufd: ﬁgun mmﬁdc redilineaequales effe bistot re:
Cus,in quot triangula diuiditur, boc efl,quota ipfa ei} inter rectilineas ﬁg:mu. Lod quidem mamf efie per-

Liciturin propofitis figuris. : '.\
SEcy N D v s modus,qio feitur valor anguloram ctisslibet ﬁglmc raéhlmu,ﬁu et »

Ounes angulifignrere@ilinez cuiufuis, zquales Iunt bis ror retis angulxs, dempm 4

quatuor,quoripfa continetlarera, feu angulos.
Ho c eftanguls cuinslibet trm:gul: aquales fumt bis tribusye&is, dempm quatuor, uempeduo&u; redlis, -

lractiam aigult  figure continetis 20. latera ¢qumalebunt bis 20.angulis vetis, minus quatsior,mmirnm 36.
. el angidis, . Demifiraris au=

Godntrs Sgiram affumpro ad ome
nex;«ng«l.u re@z linea ducantus,
eficientur tot tmngnla, quot late-
> ta, angulbfue figura spfac continet. '
chmi igirur anguls cuinfcung, trian’

divi 4.0 Y

-

<

-

rehuinsreitalis 5t : Sia guouispuld ini ¢ s »

Luli? aguales fite ducbsusredtic < 4 3i primis

runt omnes 4nguh :ltérum rrmtgulmm 4quales bis tot rellis., quot Iateu figuram ambiunt: At angnli eo-

rundem triangulorum civca pundlum intra figuram affumptum confiftentes non pertinent ad angulos fign=

rerecilineapropofite , vt conflat.. Quare fi bi auferantur, erunt religui sriangulorum anguli conﬂm‘mm ‘
angulos figure propofite,bis quog, tor rectis equales,demptis illis civca punum affumptum canjhrum,quof

© latera,vel angulos continet figurs. Sunt autem omnces il anguli, quotquot fint, circa ditum pun&um exis

entes equales g.rectis tantummods, vt collegimus ex prapoﬁr 15. Quuamobrem anguli cuinfque figure bis
zot reclis funt ¢qtl41c: ablatis quatuor,quot ip[afigurd continet angulos, fen lxtm:,quod el propofitum.
E x hoc porrd fecundo modo liguet fi fingula later figure cuinfuis veclilinee producatur ordivatinven

Jus eandem partem,omnes angalas axternos equales offe quasuor n&‘u. Nagm quiliber externus, & illi dein= ]

ceps internus,b aquantur duobus reclis; atque aded ommes externivna cum eminibusinternis aquales e erint b1 pnmio

bistor retis, quot latera, angulbfiue ﬁguu continer. Sunt mtem & ﬁlx internibis 2ot re@is aquales , minsus

' quamnwdemonﬁumm 8ol

© Ngitux inggrui anuferatur,remane
bunt externi 4 tantim re@i 4
- Guales,quinimiviidefunt inters
uvmgnlu vt mnmtdthnm
< finul bis t0f reétos conficiant;
" quiot latera figuram propofitatm
e b : - ainbiunt. Exemplum : infrians
/ e S b Lohi o gwlaguosisangulsingeni et e
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e EVCLIDIS CEOMETRIE
C : A . - sermifimul eqitales funt fexves
' &is. Cum igituy interni % duos
bus fiuz veitss equales, erum foli
. externi equales quatsor dunta-
xarreCis. Inquadrilatero.angs .
- liexterni & interni fimul equa
- desfunt ollo seis. Cim igitur
- tneerns foli aquales fint quatuoy
/ . ‘ <~ ve@is,ve oftendimms, exint & [0
. S a : " - li externs quatseor etiam rectis
&quales. In pentagono,fex quinquangulo. anguliintermi G externi fant aquales 10.re3is. Quoniam Vero in-
- berni adequantuy fex rectis, vt demonfirauimme, remancbunt externi equales quasuor tantimireis. Qua
omnia s appofirss figuris confpiciuntur. Eadem, eit ratio in abiys enenibus figuris. B

azs.primi. -

T
|
[ .

81 pentagonifi ngﬁl;)htera producanturin parcem veramque, feave qnéiiber duo ex.
gra pentagonum cotany, efficiérur quinque anguli ex lateribus coéuntibus squales duo-
bus (olum re&is. * , S AN ' -

"BEX CAMPAROC. — = =

! I pentagono ABC D E, latera in viramque partem produtla cotans
.. @ punéis F,G,M,1K. Dico quindue angulos F,G,H,1K,equales tantim ef~
Jadwobus rectic, In triengulo enim B HK, cum Latsus H B, fit protractum ad
F.b erit externus angulns F B K, duotss internis, & oppojitu H, K, equalis.
Eademrationeintriangulo A1 G erit externss angulus F A G,aqualis duo-
bus intermis, & oppofitis I, G. Quare duoanguli F B A,F AR, equales fung
quatuor angulis G,H,1LK. Addite igitur communiangulo F,© erunt tyes an-
- gult A,B.F,tviangali A BF, equales quinque angulis F,G,H,LK. Sed anguls
A,B,F, triangali ABF, d equales funt duobus retis. Igitur & quingue ane
EuliF,G.H,LK duobws rectis funt aquales. Quod es? propefitum.

COROLLARIVM L

. Ex hacpropof32. colligitur,tres angules cxiuslibet tyiangsils fimul fumptos aquales e[fe 1ri

4 33.ptimi. brss angulis curnfque alterins sriangnli fimul fumptis : Quoniam tamllitres, quam bi, © &-
guales funt duabius angulés reclis. Vode fidus anguls vmius srianguls fuering aquales duobne

amgulis alzerisu triamgmls, eris & reliqaus illin religuo hains aqualy, equianguligue erunt

spfa triangula. o ~ L

T,

S " COROLLARIVMIL S
.« CONSTAT etiaminomnitridngulo ifofcele,cuitss angulivs lateribus aqualibus compre-
henfus reitus fuerit, quembbes religuorsns offe [emireclams. Nam reliqus duo fimul confi-
F3s.primi. ciunt vanm relum, € cuns omnes tres fint equales duobus reclis : & tertins slie ponatsr re.
g s-primic & Quare 8 cim duoreliquiinter [ fint equales,eris quilibet eorum femireclus. At verofi
- angulus equalibus laseribus contentus fuerit obiufus , quemisbes aliorum effe femirello mi:
porem. Religui enim duo fimulminores erunt vno reito,é¢. 5 a'cxiqyc d:ﬁrg 4(1gxlm ex-
siterss acutus, virumaue reliquoram maiorems effe femireita. Quoniam reliqui duofimul
waiores erans vmo rello,cre. o o , L L
' COROLLARIVM IIL, ‘
PERSPICY ¥ Mt quoque eX, quemuis angwlum trianguli aquilateri offé duas tertias par
hys.primi. Zes wniss veili, uel testiam partem duorum reclorum. Duo enim anguli relti, quibus -
-quales funt tres anguls srianguli aqmilaseri, disifi in tres angulos, faciunt dwas sertias par-
des vniys recis. .- R _
- - COROLLARIVM IV. »

L1Qy 5 T etiam, [iab vmo angulo srianguli equilateri perpendicularss ad latus oppofic
txm ducatny » confliisis dup sriangula fcalena , quorum vmumaquodque habet vnum angw.
lum rectum prope perpendicnlarems alium duas teriias partes vniss rects, thum feslices,qui

et & angulns srianzuli aquilaters ; rebiguum densque sertinm pariem vmins rechi.
: ‘ ' , SCHO-

L]
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CSCHOLIVM ' - : '
Po & R 0 extertio corollarie depromi poteft methodss,quagngnlus re-
&ui in tres angulos aquales diuidasny, Sit enim angaius rectus A B C. Su- .
per reitam A B, * conflituatur rriangulum cquilarerum ABD. Er quig * VPV
- per covollarium tertium anguine A B D, facit duas tertias partes angul
vecti AB C; evit angulms C B D,pars tertia eiufdens re&i. Diuifo igitur an-
Zulo A BD,b bifarsam per re@am B E, evie veerque angulus A BE, E B D, ® 9- primi.
sertisquoque parsrelli. Quare re@ws anguine A B C diuifus eftim tyes an- :

e e G popefen | "
» THEOR 2 -PROPOS. a. .o

'parall‘cla’l_s lincas ad parf:s cafdem coniungfit;

RECTAE linex, quz zquales,&
& ipfa zqurales; & paralieke funt. . S
A . SINT reétzlinez AB,CD), zquales, & parallelz; IBGu autemcon-
g ~; iungantadeafdem parteste@tz A C,BD. Dico A C,B D,2quales quo--
" queefle, & paraliclas Ducaturenimre@a A D. C%toniamlgiturA-D. -
incidit in parallelas A B, C D, 4 eruntanguliaiterni BAD, CD.A, - «29. primi.
. gualn - Quare cim duo lateraB A, A D, trianguli B A D, =qualiafint
. duobus latenbus C D, D A, trianguli CD A, vtrumque vtrique, & )
anguli quoque diis lateribus inclufi #quales; ¢ cfunt-belesB-D, A C, 4. prim:.
®quales, & angulus AD B, anguloDAC, ﬁualis; Cumigitur b an-
gulifintalterniinterretas A C,BD, rerunt A C,BD, parallele: Pro. ¢ 27.primi,
batum autemiam fuit, ealdem effe 2quales. Reéte ergolinew, qurz- ) i
l -

quales,& parallelas lineas,&c. Quod erat demon(}randum.

& SCHOLIV M

" Dr.x 11 Exclides, lineas equales, & parallelus ad cafdem pavtes debere coniungi, ve ipfe coniungpnees
[t & aquales, & parallele. Nam fi adparees dinerfas coniungerentur,ve ad A,& D. tem ad B;€G gleque
coniungentes linea effent parallelavnguam, fed perpetus fe mutuo fecarent, nequié effent equales, nifi rard
admodum, vt ¢x fequenti propofitione conflabit. o A

THEOR 26 PROPOS. 34 .. -« 3,

" PARALLELOGRAMMORY M fpatiorum zqualia funt inter (c,quee & adier
fo,& latera, & anguli; arqueilla bifariam fecat djamctc;‘; S ' ’ |

- St parallelogrammum A B C D,quale definiuimug definitlode j5. Dicolatera opg&ﬁta AB,

D.C, interfe eflc 2qualia, necnon laters oppofita AD, B C. fterti angulos o'ppdﬁto; , & D, o-

quales inter feeffe; nec non & angulosoppofitos D A B,& D C B: Denique dua diametro A ¢,

parallelogrammum ipfum bifasiamfecari. Cimenim AB,D C, ﬁn:ranllelz,‘erum angulia)- d29.primi.
B terni BA C, D C A, zquales. Riitfus quiaA D, B C, fynt paratielz,<b. 4,9 primi.

runt&anguli alterni B CA, D A C, zquales. Itaque cim duoanguli

B AC,BCA,trianguli AB €, zquales fint duobus angulis D CA, . -3

D AC,trlanguli AD C, vterque verique: & latus A C, di&is angalis'

adiacens, commune vtrique triangulo:f erit reta’A B, 2qualis oppo.. £ 16. primi.

firzreGte D C, & reétaB C, oppofite ret2 A D. quod eft primum, E-

ritrurfus eadern de caufaangulus B,angulo D,zqualis. Etquiafizqua,

libus angulis BA C, D CA, addantur 2quales anguli DAC, BCA,

toti quoque anguli B AD, B CD, £ flunt ®qualess conftat fecunduin, g 2.prow.

angulos nithird oppoefitos effe zquales. Quoniam verd duo latera A'B,

@ i . B g.trianguli AB C,zqualiafunt duobus lateribus C D,D A,triangulj

CD A,vtrumque vtrique, & angulus B.angulo D.2qualis, vtiam oftendimus; éerant trianguls 4 4.primi.

' ABC,CD A,zqualia,ideods parallelogrammum A B C D, diuifum erit bifariam a diamctrgﬁ .

quod ertio loco propenebatur. Paraliclogrammorum igitur fpatiori #qualia funtinter fe, qua '

exaduerfo,&¢. Quod oftendendum erat. : :

scmorrvm . - !
A P o s 17 E dixit Euclides, folummods patallelogramma s diametyo dinidi bifariem, non autems dn
angulos. In Quadrate enims,Cr Rhombo duntaxat angulictiam bifaviam diniduntur a diametro: At in figu-
Y& Altera parte lomgreri, G in Rhomboide in pavies inaquales. Qua ommia peyfpicua ersint , fi priss oftende-

- rey,

4



{1 o EVCLIDIS CEOMETRIE
vimus, quatsor bafee figuras, Quadrarum, Alreva parse longiss, Rbombum,cr Rhomboidem, effe pavallelos
- gramma. Hoc antem demonflivabimps rribus fequentibus theorematibus,quorum primum eff.

- Oun e quadrilaterum habens latera oppofita equalia,eft parallelogrammum.
A a3 S1n T in quadrilasero ABCD,latera sppefita A B, D C, equalia; Itent
oppofitalatera A D,B C.Dico AB CD,effe parallelogrammum: boc eft lineas
AB,DC, effe parallelas : Itémque lineas A D, B C. Duélaenim diametro 4 C,
erunt duo latera AB, B C, triangnli A B C, equalia duobus lateribuws CD,

a 8.primi.

. D A, trianguli C D A, veramaque vevique, G bafis A C, communis. 1githr» c-

S vitangulms B, angule D, aqualis. Rurfui guia larera A B,B C;equalia funt s~
b 4. primi. . teribws C D, D A,vtrumque virique, ¢r angsuls B,D,offenfi aquales ; ® erit an-
c 17.primi, - gulueBA G, angulo D Q A, alterno esualisy G angulus B C A, alterne angu-

o DAC. Quarecerant AB, & D C,pavalicle : 1tem A D, ¢ B C, quod R
LT e Copropefiwm. vl ol e oo
H1 % ¢ conflar, Rhombum &y Rhomboidem cffe pavallelogramma : queniam oppefira sorum lytera funt..

inter fe equalia, ve manifeftum e} ex corum definitionibss. Pari ratione quadratum,paralielogrammum e-
vis, guod Inrera oppofita habeat equalia. Sunt enim omnia quatuor eiss lateva inter fs aqsualia,per cits de<
Finitippem. Conuertit autem hoc theorema primam partem propofitionis 3.4.v¢ patet.

v oon S Ry Mitheoromatalselt. . - ‘ , C :

' OMNE quadtilacerum habens angulos oppofitos quales, eft parallelogrammunt.

A o '\ S1nrinquadrilasers A B C D,anguli oppofiti A, & C,aquales: 1rem op-
N " " pofiti anguli B, & D. Dico ABCD, cffe parallelogrammum, boc eft, lineas
e -+ AB,D C,effe parallelas : 1témque lineas AD, B C. Nam fi equalibus angulis

- A, &r C,addantur equales anguli B, & D: 4 erunt duo anguli A, & B, duobws

. angulis D, & C, equales,¢r idcircd anguli 4,6 B, dimidium facient quatuor
anguloram A,B,C,¢» D. Cim igitur biquatuor equales fint quatuor yeétis, ve

ad propofitionem 32. demonfiranims, erunt duto A, (& B, duobusyeitis equa<

dipron. . |

- ea8primi. . Q. les, Quare AD,B C,* parallele funs. Eadem varione erunt A B.D C, paralige.

N e i enim duo quoque anguli A, ¢ D, duobus angulis B, & C, equales, éve.
PR .G ~ Quad et propofitum. Ex hoc etiam manifeftum ¢St Rbomboidem ¢ I paralle- -
Iogmm;ndm, ciim eius anguli oppofiti equales fint, per definitionem. Similiter quadratum, ¢ ilrera parte
longius. Sunt enim Cy eorum anguli oppofits equales, cum fintrectiex eorum definitionibuid. <
’ ) Ho c theoremaconuertit _/é’c;mdam partempro<
pofitionis 3.4. vt conflas. Tertsa autem pars non po<
teftconmerti. Nam ¢ trapexium aliguod bifariam
X fecaripotelt adiametro, & tamen non st parallelos
“grammun. Sit enim altera paree longins,vel Rhome:
“boides A B CD, quod paraliclogrammum ¢ffe offen-
Sumeit;in quo,duadiamerra A Cconflituatur fust
" per AC, tridngulo A B C, equale triangulum AEC,
- innerfoordine; itave latss CE, fit equalelateriA B,
i & AE, ipfi C'B, vein fcholio propofitionis 22. docui-
£ 34. primi. mss; fiard,trapesium A ECD.Quoniam ver trianguluth A B Citriangalo A D C.equale oft, € quod diame-
* tey AC,bifuriam fecet parallelogrammum D B: Erit G triangulim A E C,sriangwlo AD C,equale:as proim
* de trapesiam AE CD,bifarsam dinidetura dunu‘tro.A C. ' ) .
Q¥ o fi quadrilaserum aliquod diuidatur bifaviam ab vivagque diametye,ilud parallelogrammam o«
vit, vroftendemus ad propof 39. Quod quidem in wullo trapez.is, fieri poteil, g :
g & T 17 M theorema buinfmodi est. ‘ -
Oun quadrilaterum habens omries angulosreftos,eft parallelogratittum.
) 81N 1 % guadrilaterd A B C D, omnes guatstor angulize&!. Dics ipfus
, L . effe parallclogrammit: boc eft,lineas A B,D T, effe paralig)as : 1temg, AD,RC.
g 28.prifi- ‘ - Quonid enim duo anguli A, B,equales [unt duobus rectis,cii fint duoreits; &
‘ erunt AD, B C, parallels. Eodem modo evunt A B,D C, parallcle; aiqicades
A B CD;parallelogrammum. quod est propofirum. T N
Hixc rusfumconftat, Q[(,admmm, Or Altera partelonging, effe parals
ot _ Je[ogramma , Climi coYum a¥ignli omnes exiftant recti, vt liquet ex corum des
B ™ fitiowibm. R . .
H1 § inbunc modim demonfivatis, Quadratam fiilicet, Alzera parse longisé, Rbombim, & Rbombeb.
dem, effe paralielogramima , facile offendemsis ,angulos Quatirati, & Rbowbi, bifariam fecyria d:::tl'r:: .
} . : gH

-
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VR o e R L A e T Y Angulo:nrbﬁmuAlnyparrelon
. . -1 . ... : gmm,é Rhomboidis, mon bifariam,

- IREERYY S pauls anite monsimin . Sit enim .

Q}dfdtkiﬂ velRhombw ABCD, -
... ingkddidmerer A C. Quoniam sgi-
-, gur dud latera BA,AC. trianguli
" .. BAC, equalia funt duobwus lateri
: : i busDA, AC, trianguli DAC,v=
- - - J ‘D,' TR - € L[ trumque vevigue, ¢rbafis BC, lmﬁ
v . 0 D C; ( funt ewim be figure equila- _
taxa) > eruns apguliBAC.D A C',Aquk:. ngmg«hu Y D, dmsdm:r bifariam. Eodem wsodo demon~ 3 8. primi.
jhdmw,rgbggm angules bif stiam fecm adigmetro,.
A mA L aa .81t mfmA[tempom[ongm,veleobode:A BCD, . .
N K ; in qlio diameter AC,ft&mamslana AB. Quoniamigi~
... tur intysangulo AB C, larws A B, maius et Lasere B C,P es b ls-P"",'fi
\ . #it angulus B C A, mmorangnIoBA C. Eftanterh angulué =~ -
- . BGCAS ¢qd¢ln angulo D A Calterno: g B C,A D patalle- ¢19.primi,
_ lefint.(E enim A B C D oftenfum,effe paraliclogrammid.) - -
- Igitur & angulgs D 4 Cymaior eric angule BAC. Arg,pro-
. pterea angulus BAD ,inequaliter disiditur & diamerre -
"y AC.Eademeitratio aliorum angulorum. Qumabrem apa
 pofire Euclides in tertia paree | huius propoficionis dtxu‘ ﬂa :
km "mpgrmndiﬁmmadumm jécm,nmaamn & angulos. g
e A SN AA ° - B Eop & M fere palta oﬁmdehm duss diametros :
W A — in Quadrato,&r Altera parte longiore ¢qu¢!m;ﬂ'é Af
: Yero in Rbombo (7 Rhomboide inaquales, muiorem
s N 1. \E/  quidem cam, que angules acutos, minorent Vero cam;
. , ’ . - quaobinfos angules dfertis. Sit enim quadratum,vel
W N « - ' \.. sltcrapartelongive ABCD, in quo diametri AC,BD;
b AN : <\ quas dico effe equales. Ciim enim duo lateia A B, B C,
: - trianguls A B C, aqualiafint duobusli:cribus A B A D,
‘ ) L trianguli BA D ; verumque verigue, & angulus AB C,
D I €. angulo BAD gusavterquereliui, d evit bafis A C, ba d 4.primi.
”D.qul Acproinde a'hmm:mqmlun, & figura alteraparse longiore aquales funt.
. AA g Sir rurfus Rbonbus , vel RBombvides, A B
- — | €D, in quo diamerri AC, BD; fitd angulns
' " BAD, maior; AB C,minor. Non emm:qtlald
Junt, quia alias veerque effet re@us, cum ambe¥ € 19.primi,
equales fine duobsts tedis: qod efl abfurdum, &
- “contradefinitiones Rbombi ¢ Rhombesdis, Di-
* ¢odiametrum BD, maiorem effe diametro AC.
N [ T Quoniam enim duo latera A B, AD, triangnli
— — ~—3 ' BAD, quaﬂdﬁcntdaobwldunbuAB BC, :.~.«:
' e LT ' trianguls A B C,virumque vvique , & angulus -
pﬂ) mguIaA B &, maior exiffit ; £ erit bafis BD, maiorbafe 4C, qﬂodeﬂﬂdpofmm E¥ quo manife= 4. primsia
Jum ¢it, curin propofitione mgeﬁmd terbia Euclides affernerie , eas unfam lineas, que coniungunt paral-
Yelas eguales ad eafdem, pm‘e.f , equales ¢ff¢, vt ibedem annotakimus. Ndmin Rbombo; & Rhomboide tee
AC,BD,inequales funt, lics coniungan}, paml!clal cquale: A‘B D C:quia MMM parres Ipfas coma
wmgunt, vt perfpicsumest,
< ~~BN omnitamen pcrdebgummo dmmm fe mutud hfammdmdunf i eti duo anguliE A D,
abd,nuugub AED, 8quales fint alternis angulis E CB, EBC, triangali ¥EC, Veerque vevigue; ¢t gag.primia
darws A.D,equale lateri B C,oppofire in parallelogrammo ABCDuirum Verummgue equalibis adiaces ana hs4. primis
2ol Erig & AE, reQa 1e3a G E, ¢ 4 D E,1eQ4 BE, Aqualis. Qugre vmqu dwmcr hﬁmm du 130,primi.
widituy in puncto E. )
Hy 17 s ausem, quod mods dixims,conyerfum emndmaﬁuhmu,mmum I

“ OM? ‘I’t.‘ qndnhmum, in quo dumen'i fa muwb bxfamam &nudnnc. pmllclogram.
'Illm @ e e

n; quddnmm mim AB cv,dumm mc an.fc mm wmm«;ﬁ« ascv.p-c-

- ,rc.‘.'.
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A _ u ralelegrammameffe. Cim cnim lateva A E, E B, twienguli A B.aqualia fine

ary.pimi. " - lateribms CE; E D trienguli CE D, G anguli consenti adverticein £,% equp-
b ¢ primi. " et quogue; erunt & bafes A B,C Duquales,C angulse A B E, angulo aliiér-
csoprimi. 70 CD E,aqunii. © Quarereite A B,CD,parallele [unt.Exdem ratione paral
Yela oftendensur A D,C B. ParaBelogrammum ergo est A B C D.. X
" Hw c quoquéreferripotest boc theorema. P :
.* " Rsera linea {ecans diamertumi parallelogrammi bifariam
y . quomodocunque,dinidir parallelogrammum gifatiam quoqye:
' 8 refta linca dinidens parallelogrammum bifariam quauis me.
-8 < do,fecarquoque diamecrum bifariam. : e
‘ A _x__m _ Inparalelogrammo ABC Didiametram A C biferiem fecet ves
. . b . afsr, ™ panito G. Dics pavallelogrammum dinidi bifeviam. Ques
&rgprimic wiam enitw angais EA G, agualis eft angulo glterns F C G, &r ¢
e p‘r%z?i. ansgulss EG A, angulo F G C; Eft autem ¢ latns A G, lateri C G, a-
€ 26.prisis quale, per bypothefin , qua ambo agualibns angulis adiacent; € erune
‘ ’ & latera EG,F G, equalia. Quareciim lasers A G,G E, aquulia fint
g4-primi. lateribus C G,G F.Cr anguli quoque contenti aquales: § evant trian~
‘ gvle AGE, CGF, equalia. Addita igitnr communi quantitate
b 2.pron. BCGE erit triangulum A B C,trapezio B CF k,equale: Sed trien
{34pimi. P F 1€ guinm A B C, \dimidinm e parallelogrammi AKX CD. Igitwr Grtra

pexium dimidium evis eiufdem parallelogrammi, ideog, veCla EF, paralielogrammum bifaviem fecat.
. Sz c2x iamEF, parallelogrammam bifariam: Dico & diametrum A C, bifariam fecariin G. Si omini
ko.primi. Jimerer A C,non bifariam diniditurin G, % dinidatur bifaviam in alio pun@o, vt in H, per quod ducarew
tella EH 1. Erit ergo,vt iam demonfiranimss, E 1 C B,traperium dimidium parallelogrammi A BC D ,atg,
adeoequaletrapexio EF C B, quod etiam dimidium ponitnr ciufiems parallelogrammi , pars toti, gued eft
abfurdum. Diuiditur igizsr A C, bifaviam in G,& non in alio punido, quod erat propofitum.

Hi  c facilé coligitur , i in latere aliquo parallelogramms cuinfque puncium fignetar, vel etiars ins
tra parallelogrammum, velextya , guod tamenwon fit in diamerro , nifi spfum fecet diametram bifaviam:
gua ratione ab illo punito linca duci debeat, que payaBelogrammum bifaviam fecet . Si enim diametey du-
catur , Gr & punclo daso per mediam punium diametri relladucatsr, falumerit , quod propowirnr. Ve £
punclum fit E, in latere A B, ducenda efi rella EF, pev G, puncium, in quo diamerer A C, bifariam diyidi-

.« Sur: ¢ ficdealiis puntis. ' ‘ - e el

D0 N s T R AT quoquebic Peletarin problemanon inimcundum. videlicer.
.- INTaR duas lineas reftas infinicas angulum facientes, lineamream date linew 23
_ qualem collocare, qua cum altera illarum faciac an ulqm_cujuirmgulo dato zqualem.
, Oportetautem huncangulum darum, & eum, quilineis daris conunetur, minores effe
., . duobusretis. _ . E '
., - Dw.aEvefleinfinita AB, AC, contineir angulum B AC, fit4, dara reBe finita quasunque D, & ano
Zolws datwi E, bac lege, ve dua anguli E, G B A C, minores fint dusbms re@is. Oportat igitar interreGus A R,
‘ C A C, collocare reBam equalem quidemye&e D, tium alterusy
- vero illarum, wimsirsm cum A C, facientems angulumaqualesn

v

. - ungulodato E. Fiat angnlm C AF, ajualis angslo E, ¢ prods

o3, primi, 84 F 2,44 G,Bfit A G,aqualisrella D; O per G;%ducatur G B,

a3i.ptimi, g pardlleleipfi AG, fesans AB,in B: Deinde per B, ducasny B G,

" pavallelaipfi AG fecans A C,in C. Dico reltam B C,collocatam

. twter reliaé AB, A G, equalem cffe recie B, angulumd, B € 4;

‘ . smgule E. Cim enimparallelogrammil fit, per confPrullionem,
o34.primi, ACBG, ericredaB C 1682 G Aaqualis : At G A,equalis eff. -

SN _ perconfirudionem , refle D. 1gitur (y BC,refle D, equalis €2
aa:primi. 7it. W"' uP ioul RE A ,,”gglu.lmmcu',quh‘uﬂ:c?eidmmgxlo'C'4 l-z,aqulwﬂ,per'fqn
o P‘“‘“ ﬁry&ianm’,ﬂ nﬂ%}ﬁ'amunguﬁ E, & BCA, aqutales. Qupd e propofitum. Ceterim ex confiructiond
manifeflum effe cuiliber potest, cur duo anguli dati miinoves effe debeant duobms rectis. Nam alias nowfies
yet triangulum A B C, fi anguli BAC, &7 B C 4, dqualeseffent dusbusrediis, vel aiores, vt conflas ex proa
pofitimerz.velgn _ . o : S

. - S’C.HU')‘:IVM'II. oy
No-x alieniierit 3 wofbro inflitsire, adjcoré qiadam boc loco ad lineas intra triangilim confivusarper-
vinentia,quai Pappe Alexandrine lib.3. Mathematicarii cole&. demanfiritur:quemadmodum falinros weg
FOCEPinnis ah propo aRyiNNmiGURT in ORI cTiengwjo,onod non fit aquilarerit,yel tfcfcel,gsbd_mlzﬁ-
. A L. {14 ]
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Latere minore nam foliom & duobsws punchis bafii conflitul poffint duerelle iutra tyiangulum,gue il fumi-
premaiores fins duobus Latcribms fimul funepti, ve & Proclo in eriangulisye@anguise, vel obtufangulis often~
Sumelladpropof2ifedetiam equaless -~ . . . ,
: : . _ 811 @nsm primum triangnium A BC, babens larus A B,las
- "deve A C, maius, fitg, B D dimsidiiim veviufque laseris A B,A C,
© - Jimul Sikmpro ausé inter AD,punilo E, vicunque, agatur EF, .,
“Spfi B C, parallela;, & ¢% quoisis puntto G, lateri A B, parallela '
- dusatur G H,relbag, iusgatur G C.Et quoniam E A, A F,* maio 330-primi.
= 95 fint qiam E F:Jtem CF,F G,masores qdam G C; eriit E A,
- A CF G fithinlmaiores,quam EF,G C.fimul:ablatag, commsu~
BiFG; erunt E A, A C, fimal maiores, quam E G,G C, fimul; ac
1 proinde multo miaiores, quim G C, fola. Producatsir e1g0 G ¢,
SR i : .. - fiatdy G Lipfis E AyA G, fimul equalis. Quia vere B E, maior eff,
quan Vivagie E A,A C fimul,guod BE, fuperct B D, dimidium vivisfque BA;4 C, fimul, at EA,AC fimsl
deficlant i dimidio carundem,nimivam ab vivaque D 4,AC, fimuk; eringuog, B E, mior,quare G1,quei~
Pfis B A,AC, fimisil ef} equalis. Citm igitier® ipfi B E,aguialis fit G H, i pardllelogrammo B E G H; evit quos b34-primi.
g G H, maior, qiam G L Siigitur centre G, & intersallo G I, circielws defivibutar, fecabit isretam G H,
acpropterea ¢ ipfam CH, prisis fecabit in K. Connelatis G K. Dicoviramgie G H, G K, fimul equalem
effevirig)A B,A €. fimil. 1d qnod ex confirucione per(picuim et Nam G H.ipfi BE,equalis e#t, & G 1, hoé
¢, GK, ipfis BA, A C, Jimul. Atquebosinfinitu modis fieri poteSt, prowt punélim E, resotiss & D, fum-
peumfucris, Grpunétum G, punde E;bhoc eft profit iat A D, Guadn E F; infinivie-inpundlis (¢caripotest.
S A - . - 817 deindéifofceles A B C,habens ba<
JimB C,vsrouis [utere maiorem. Deferipto oo
éx cemrya B.per A arcs AD, fecarerectam
BC,inD,ducatiurvecunque relta BF, fe-
.- 6ans aréiin E, & latss A C,in'F ;<& i EE,
por quoduis puntlum G, ipfi b-Csparallely
.. Agatur GH, ¢ per-quodcunque eius puss-
- Gum1,ipfi BF, paralleladncatur 1K, re-
Gad,inngatur 1C; atqueipfi E G, aqualis
+ abfcindatur A L. Erit igitur B G,ipfis A B,
AL.fimul cqualls, ar L C, minor qud BE,
Jiue A B. & ob id multd minor, quain B G.
Et quia ipfi BG,* equalis et 1 R4 paralle ¢34.primi.
logrammo B G 1 K; exit quog, I K,ipfis 4 B,
- R o S ... AL fimulequalis, maior autt, ghans't C.
¥4, 4 quis CF.FH,maioves funt,§ GH; & H C,H Imaiores, quam I C: erunt GF, F C, H &, fimul maio= dzo.primi,
des,quim G H,1C; & ablata comiuni H1, esent religue G F, F €, fimulmaiores, quam G1, 1C, fithul; de
proinde appofita cominuni B G fient BF.F C, fisul maiores, quam B G,G LIC. fimwl. Sedipfis BF, F C,¢ €20.primi.
maiores funt B A, X C fimnl Evgo thwito maioreserunt B A,A C, fimul,g BG,G L,1C, fimul. Cithergo BG,
ipfis B A, ALJimni aqualis fit, evitveliqua L Cmaior,quim religuaG 1,1 C fimad,ac proinde miclei maior g,
P fols. Portatur IM, (productal C,) ipfi L C, aqualis. Es quialK, oftenfa eit maioy, guain L C, hoc ¢ff,
1M; fiex cenro Lper M.arcid circuli defexikussy, fecakit s velam 1 Kync proitide priusipfam C K; fecat tit:
in N. ConfieGatur IN.Dico vtsatnque 1K, IN fimulequalem /fe verique AB, A C fimul.1d guod ex confirs
Sjonepatet. Efamque 1K ipfis A B, AL, fimulequalit, & IN,bék e, 1 M, ipfi L C.aqiialis. Atg;hoc infi«
&‘ﬁs Inodlifieri pot3t-citin BF,infinitis mowls duci pofiit, &rsamh E Fquntn G-HAfti wodk faceri: .- 1
Co N § T A 7 autens,flintraidem t¥iangulum A B C,ducancir duevelia,quarediasH G,G kK it pripriy
sriingulo;Velredas K11 N,in poflevieri includant, eas maigves forefims! fumptas laseribus ABAC. fipul
- C A Voo fumptisiquippe que € maiores foréi vedtis H G,G K,in privti niaﬂkf«“ld‘ velres fit.primi.

& K LIN, ip pofterioric : A L
. Ax verd intrianguld equilaterd vel Ifofcele babente bafim vivoiig Lesere

sninerem, yn poffe intsi conflitui diias lineas masores, vel aquales fimsl fim-

pros duobmi Lot etibus firinl furisptis, fed quafcanque inteviores effe minores,ird

oftendi poteft. I triangulo emim A B C.ciiiné duo lateraid B, A C, équalid, &

+ bafis B C, oy tiinior, fed el equalis,vel minot; ifa vt m;:dw A, iaior noh fit; '
quim angulys B,vél C,8 fed vel dqualis,vel misior: onﬂ:llk'_mr dueredaD'E, g §: Vel 18.
EF,veckngue, qiias dico minoves efft fintul ﬁzmpmth bus lateribui 4B, 4C, PP

Jfimul fumpes. Prodicatur enim D'E, fecans latws A Cidn G vowgarurd, recla b ¢ orimi
G 5. Quyui it dus g B €1 Qe 01 1 B o TP
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e . angsle GBC; evit guoque C, maior angwlo G B C. Ef sitém & & angulié
. GD B, angulo C, maior , cxrernws.interno . Igitur multo maior erit angulns.
G D B,angwlo G BC; ac proinde larws 6 B, larere G D, maim erit. Quie ves:.
8¢ aigulms B G A, Maior i angnlo C, externm interns ; angulwd, C, vel a-
© - qualis eibunguls A,vel maior,vt oftendimss: exit quoqueangilus B G A.angn-

o Amaisy. Quare 8 Latws A B,latere G B,maiws erit : Sellrc@ia G B,oftenfa eit
* Maior, qiass G D; ac proinde mnlto maior,quim D) E. Igitur Lot A Bmuito

etiam maius erit, quam D E. Eaemratione, fi F E,prodwcatur fecans A C, in

- H,iumgardrquereda H B,offendews lats A B, ac proinde & A C, maim cffe,
' quam F E. Quocirca latera A B,A-C, fwiul maiora funt duabusre@u D E,EF,
s L Y- G fimulfumpt®. Quodfi F E,produfla fecaret latws A B, demonfivaremms sodtivs
wodo; latwe AC, maims effertB4EF. A U
L4 verd ff admirabile vieatwr ik, g Geonitivie ignirt fint im ilis, qiie diximm, triangulis duci poffé
Limeas inserioves , qua fimul fumpremaiores fine , vel aquales duobme Lebévibss fimul (kmptis : admivabibine
Jand eris, insra cadem ibu rriangnle confliswi poffe duas liness , qunr i fingnle fingulis Laseribus maiores fine,.
S A vel eqiiales. Sint erge primum conflituendefingula lines -
Jingnls luateribns maiores in tviangsle A B.C, caiss latne
A B, minus non fit latere AC, at latw B C,verouis lacere -
A B,A C,mainms. Defevipte ex centyo Boarcu civenls A D, fis
marnr quoduss puniium E, inter arcam A D,¢¢ latds A C,
ducatwrg, recla B E, fecuns arcum in Fs.ifavt B E, maiot,
fit,quam B F,hoc eff quam B A,sungaturg, E C. Quia ve-
10* BE, EC, fimul mineres funt , g A B, AC, fimul , eiig,
B E,maior,quam A B,erit E C,multdwminor,§ A C. Prods
- : éla igitur E C,frat E K,ipfi A C,aqualis,ds.ppterea minoy,
gquim 2 B: defcribathrd, ex E.per K avews civeuli, qui re@am E B, fecabit, ac proinde & ipfam € B,priis fe-
. tabitin G.Sumpto deniqueinter B,&r G,guonis punlo H,iungatur m?‘a EH, fecans arcum in I faldmque
&rit,quod proponitur. Nam B E,maier eft, quam B A,&r EH,migr, guamE Lhoc eft, qutam E X;vel A G
* .DEIN D E fint fingule inca fingulis laseribms equales conflituenda intraidem triangutum: far g, g
a : - dem conflrudlio, dempta linea EH, f¢ed avcws K G, feces
' ‘ © " ye@lamE B,inH. kt latus B A, latere A C, ponasur maimé,
N © eritg,BE, veGamaior, quam A B, cim maior fit, quaim
BF,qua equalis et ipfi A B.Sumpta igitur E 1, equali ipfi
AB, cader punitum 1, inter B, &r H: quandoqsidem E B, -
wmaior et quim A By EH,iminor,quam A B. EXEper|,
deferibazar arcmscirculi fecans B C,in Lisngantarg,re
' 8¢ ELEG :fa@umg, esit, qued propenitur. Nawms E &, iy
. pREL boced,ipfi AB, equalis e, & E G, ipf KK, bog
o . - PR ALY 2R hec demonfivat Pappss ,intra sadews,
qui diximms triangsla confRitui poffe duarrelas duokws luteribus maiares, & quababeans adeadem lasera,
propertionem davem , que tamen duplaproportione minor fit : quod incredibule cuipinss videvipofiis. Qua
ves boc loco demonfirarinom poreit,cim ex proportienibes - T LR
o BX Procro. et e,
1~ omni figursre@ilinealaterahabente numero pasia, fiquidem faeric. wquilaters , &
\  gequiangula: erunt duo qualibecistera oppofita,parallelainterfefe. . . .. .

VU e w m g opdolfita dituntsey iBa dro.qué ¢ e pavse luseva babens aqualic niméro : veimbea
- I"’“' ERAPP bﬁtadxtu»ﬂtf il dny,g!lf’f virequth sagons A BCI;I EF, latera oppofita ¢«
3 yunt AB,ED:quoniamtam adpartes 4,
. @rE,due funt latera, quam ad partes B,
& D. Inoflvgono verd ABCDEFGH,
Lezera oppofita erunt A B, F E;gnis tam
udpartes A, & F, tria fine lutera, quim
" ad partes B, @ E. Et ficin alyjs figuris e
- -quilateris pavium. laterum , ex vivague
-5 A ¥ : - pmuppoﬁtmni laqum,c‘mnmu.
_ - . o JEETE - teya; quot funt in dimidio nymero Dee-
" yui, minBS VRO V2 in quadbangule cric vuiem, in bexagone erane dno, in 08vgome s1i sin decageno qha.

216.primi.

b !,-Pfil‘i.
¢ 16.primi.

d19.primis

¢ 1. primi.

R I ¢

N T o

inor,




"LIBEK PRIMV&~ 75 &4,
~ 8ior, i figura diiodevim Leterim, quingne, rc. Dicaigitny gualiberLirerd oppofica effe puvalleli: 4 B, wi-

swirumipfi E D,in hexagono: ¢r A B,ipfi F E,in oRogone,&- fic de ceteric. Connecantur enim duo extremmi
eoppoficoram laterum ad cafdem partes lineareéta, qualis st in hexagono B D, & in olfogono BE. Et quo-

Biam, vt ad 32.propef . demonfiranimss fex anguli hexagoni equales funt olloreltis, eviit tres anguli B,C,D;

diufdem Bexagoni aquales quatnor vellis , propterea g omnes anguli ponuritir équales : Suns autemanguli 231. pritnk,
BCD,GBD,CD B,trianguli B C D, dusbus rectis aquales. Reliqus igitur anguli ABD, ED B; dudbiis re- b28.primi;
&is aquales erunt.Quare® parallels evsint 4 B¢ E D.Rur[us quia 0lo unguli oclogoni aqidles funt duode-

cimrectis, erant quarnor cins anguli B,C,D;E; fex reis equales : Ssint autem quaruor anguli quadrilaters €28.primiy
B CD E,aquales quatuor reis. Igienr duo relsquianguls A B E,F E B,duobws eviit rectis dqunles,© dtq, ades a
AB.FE,parallelecrunt. Eedems modo demonflyabiriir;in ominshsis aliis %ﬂn’c buinfmodi,angulos dos ad liz
weamrellam extrema appofiroram laterum coniungentem exiftentes,duobus effe rectis equales.Nam indes

Eagano anfert calinea pentagonum,cuius anguli agualesfunt fex reclis: At quingue anguli decagoni equales
Junt oo recis. Ablatis igitur fex,relinguiitur duo reci. In figura ayuilatera, & aquiangubedusdecim lares,

7um eadem linea abfeinder bexagonum, cuine anguli fins oo rectis aquales : At fex anguli totim figura ex

quales funt decemreis. Dempris igienr o&o,remanent duirechs,¢re. T '

Y QrAMY 15wt omnis figura equiangula parium laterum babéat Latera oppofitd pavallehe,vi offens

dimus: tamen fols quadrilateva figura lateraoppofita habens paralleld,ab Euclide,Cr alijs Geometyis parals
Ielogrammum disi confuesic , proptercag, in depwitionibus Parallelogrammum diximus effe figurum quas

Wrilateram, e, :
THEOR 3. PROPOS. 3. : 15
. PARALLELOGRAMMA fuper ¢adem bafi, & in cifdem parallelis condituta
inter fe funt xqualia. T . T s .
A F ¢ »  InTERduasparalielas AB,C D, fuperbafi C D,efiftint duo pa-
X rallelogramma C DE A,C D BF. Dicuntur agtem paraliclograms
. mais cifdem éffe parallelis, quido ducldtera 8p o%ta partes funé - ..
B arallelsrum, vtin exemplo propofito cernitur: Biceipfapataile-
ogramma inter [e effe zqualia, non quoad angulos & latera, fed.
quoad areath, {ed capacitatem. Cadatenim primo pun&ym F,inteF
) I L AKE. Quoniamigitur in parallelogrdimmo CDE A, re&a AE ¢ 834 primils
P zqualiseft reétz C D,oppofites & eidet C D, equalis eft FB,in pi:
, ' ralielogramina CD BF, oppofita;Erunt AE, FB, ¢interfczqua. 5 ipron.
gt et os. Demptaigitat comuni FE,cremanebit A F,ipfi E B,2qualis: 4 ¢ 3.prom.
o . Eitautem & AT, ipiE D, oppefitz zquilis in patallelogramthe dyq.pnimis
€ DE A & angulus BE D,angulo FA C,externusinterho.f Quaretriangulum F A C,triangu- 5. !mm{
lo B E D,2quale erit. Additeigitur communitrapezio C D E F, £ flet totuns paratielogrammiusi fa. '"";;.
C DE A,toti parallelogrammo CD B F,zquale. Quodeit propoefitum, : .
CapAT fecundd punétum E,in pun&um E. Dico rurfus parallelogramms CDE A,C D BE, §*#7*"™
squaliaefle Erunt enim,vt prids,re@tz A B,E B, 2quales, necnon & angoliBED,EA Ciatque "' < ¢
aded’ triangula E A C,BE D,xqualia. Additoigitur communi triangulo CDE, i fient parille- b 4-primk

& o

]

logramma CD EA,CD BE,aqualia z , IS reeshd
.“.'..,‘.A- - xr . -“.. ciee RS SIRTI - . il il %
. '” Ay
'_"" ’ R ORY
. LIS
. ’ J ’ D
P LTI e . S '-'G-I‘l?e" — “' R ])--:"n.ﬂii'gd.;;ni.i‘uiiglli;‘!i."

. -€ap At tertid pun@um F, vitra E, ita vireta CF, Tecet re@am ﬂ'E,in G. Quediam igitif, vt |

privé, feltn AE,EB, funt ®quales; fi communis addaturl‘}F;’( erit tota AF, teti E B, zqhﬂ."g; & 2 prowsis:
tiec iop & anguli BE D, F A C, aqualeserunt; atque aded Vtrignguldm F A C, trisngulo BE D, 2 ¢ prisi. .
®qual¢. Ablato ergo comunitriigaloE GF,» remancbittripeziun AE G C, tripezio FGD B, m3. prowi

#qualé. Quocirca addito cemmunitriangulo C D G, fiet totum parallelbgiammum CDE A, to-

i raralleldg’r’:'mm CDBF,zquale.Patallejogrammaigichr fiiper eiders bafi,& in cildem pardl
Jelis conftitatainter fc funt zqualia. Quoderat denionttrindum, . "

S e semoLIvM L
 GONFERF pup s furbmcpopftonem bocmedes - '

[ ¢

\ ’ A



¢ -° EVCLIDIS GEOMETRIE
- Pinillclogramma mqualia fuper candem bafin, ad eafdemdue partes conftituts, erunt
inter vafdem parallelas. o T B
: ‘ B r S1n rduoparallelegramacqualisABCD,CDEF,
B B £~ A Juper eandem bafin CD, & ad eafdem partes. Dicare~
' S f - &am A B,produllam in direGum iacere ipfi EF, & pro=
- - ptevea ipfa pavallelogramma inter eafdem efe parallc
- das. Alias esim A B, produ&lavelcadet infra EF, vel fu~

33y primis - 4.Cadat primo infra,qualis eft A H.Erit igitur pavalle
zgnmn CD G H,*equale parallelograime A B C Ds
" Pomitur autem cidews parallelogramme A B C D,equale
- Z— S paralelogrammums CD EF. Quere parallelogramma
S ' ' : CD E F,CD GH, aqualia erunt ,totum &y pavs , quod
oft abfurdum. Now erg0 cadet AB,infra EF. ' '

A B C.4 DA v fécundd A B,produlte fupra EF.Cadet

_:I ‘ | ... igitr FE, protradtainfa AB. Quate, vt prifs, erng
o @ /f : P parallelogrammae ABC D, CDH G, equalia. totum
S I S & pars, quod et abfurdum. Idem abfurdum confe-
AR SR ‘ : queretur, fi CF,D E, producerensur v(que ad A B,pro-
tvallam. Eademq, demonfiratio consueniet omnibss ca
Sibus, qui occurvere poffint, bo eft fiue punium E.fie
: . - vitra B, fiuenon vt perfpicuil et. Non ergo cadet A B,
BERE | , Jupra EF; fed nec infra,ve demonfiratum et : erge
Lo  rane nemetnmnesees producla in diveGumiacet ipfi E F; ac proinde paral-
lelsgramma A B C D, CD EF, in eifdem funt parallelis. i -

|  THEOR 2 PROPOS. 5.
" PARALLELOGRAMMA fuper zqualibus bafibus, & in cifd& parallelis con-
ftitutainter fe funt zqualia. o :

« - - Sinr duo parallelogramma A CEF, GHD B, fuper zquales bafes CE, HD, intercafdem
paralielas AB,CD. Dico eacflezqualia, Conneantur enim extremareétarum CE,G Bad caf-

A ¥ & ) ~ dem partes lineis re@is C G, E B- Quoniam
e A - **** jgitar re@ta CE,¢qualis &omtut re@t¢HD,%
‘ eidem HD, « zqualis eft GB, in parallelo-
grammo,G H D B,oppofitaserunt CE,GB}$
_qualesinter {¢:Sunt autem & parallelz,per
hypothefin. Quare & C G, E B, ipfas coniun-
gentes, ¢ parallelz ¢runt, & zquales,ideoque
CEB G, parallelogrammuin erit. Itag; cam
" parallelogramma ACEF, G CE B, fintinter
., ueee Cafdem parallelas, & fuper eandébafin CE 4
- 8 . B ® " erit parallelogrammum A CEF, parallelo.
gramlo. G CEB, x4uale. Rurfus quia paralislogramma GCE B, GHD B, funt inter eaf{dem

arallelis, & fuper eandem bafin G B, < erit quoque parallelogranmum GH DB, eidem’ paral-
jaale.Quare & pamalielogrima A CEF,GH DB, f inter fe ®qualiaeriit.

primi. Jelogramumg G CE B,zqual i
} ifmf""' Par lelo::}mma igitur}u perequalibus bafibus, & in cifdem patallelis cogfﬁtq‘ta, &c. Quodo-

flendendum erkt, -
' i N 8SCcCHOLILIV M

. Conwrrsr " buit theorematis duplex el ad bunc modum. - ‘ ' .
PARALLRLOGRA MuA qualia fuperbafes zquales, & ad eafdem partes conflitura,

inteccafdem i : allelogramma ®qualiainter cafdem parallelss, finon
o m. wat parallclas: B par B ......‘.l.'éandem habuerine bafin, fuperz-

RS S S | A Y ~——R........ quales bafes funt conflituta,
W .‘..,.....;...x/,_ R S —i g rprimbmdyopqaﬂ'e_lo%mmml
' ' . aqualia ABCD,EF GH flper bafes €2
“quales BC,F G, & ad eafdem partes con-
~ fitutac Dico eaeffeinser cafdem paralle
. las, boc eft, A D, protralam.coirein dires
&um cum E H. Nam alids cadet aut inﬁg
' E H,aut fupra. Quo pofito, fequitnr , toti
Q" & partem effe aqualia,quemadmodumin
’ AR ST ‘O"R’L

36.
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mt “SomRerfi pracedenti pnpoﬁtmkeﬁdm & figara mlummnﬁm Inteligends funt anteiii bafes .
dquladdnmudmlmunauna Faef ”! 5 * S

SINT ﬁumﬁ cadem parelelogramma
' qulu intex eafdem parallelas AH,B G. Dico f
fes BCF G, ffoaquales. Si enimultera, nempe
- B €, dicattty mator,* abfcindatur B 1,agualis ve- 43. primi.

EF,

Me

/3

fie L @k G, G bucatnr 1K, paralislaipfi CD. Eri b3t primit

le Co ... ergepuralelogramimum A B 1K;* aquale parai- < 36. pﬁmu

D delegramme EFGH; & ideo parillelogrammo

ale AB CD,pmtm, «pod eﬂabﬁm{un Nonerge

me B C, maior eft,quam ¥ G. Eademyavione neqse

iod LR IINOr YL, Q_ﬁchfaﬁc.}'w‘ln[ut. Feol
82 orius q&oqu thwnhaf.mk hu dmmﬁnbnn . L A

in St duo parslle]ogrammd inter eafdem parallelas habeancbafes inkqudes,dlud cuius

nt “Bafis maior eft, maius erit. Ercontrd, fi duo parallelogramma finc maquaha inter eafdem

" . p:raﬂelu,baf s maioris maior erit,

2 St r tnimin pafleriori figura parallelogrima BD,F H, inter paulcl.ml}! BG ﬁrjhﬁ: B Cmuiot

. " 8afeF G. Dico paraliclogrammBi B D,parallelogrammio F H, mains effe.d Asferatar enimre84 B1,ipf F G, 43.primi:

% dqualis,* dacmzrg, 1K, ipfi A B, pavallels. Evint ergo £ parallelogramma BH,FX ﬁtpa amln bafes B1, e3iprimk.

i; "1' G,cqulm. cam igitur B D, 8 maiss jit,qlw» BK, ¢t idem B D,maiums,quat F H. f 36.primi.

3 81N T rRIfitm pamﬂelogmmm BD,FH,inequalis ¢ B D, masss. Dico hﬁm B c, vnumn effe bafk g9.pron.

' "FG.Nam fiforer aqualin,’ effent parallelogramma a{ulu,yuod cfiabﬁtrdum, cim B D, ponatrmaim.Si b 36. primis

. agtem effer minor foret parallelogrammum F H,maim,quam B D, vt pmam oftendimus. quod mulrd

“gx et abficrdum, cim B D,maiws ponarat, qusmF H. Bafiserge BC, umjeg ¢qu¢luﬁt npﬁ F G. uﬁm o o
lor,mt maio?, qun FG.quod aﬂmpaﬁun. : o

THEOR . PROPOS s s J.’s'és.f.f

'I'MAN [ viafup cadé bafi coftituta, & in cifdépatallelis;inter fcfuntkt]ualh.‘
¥_  Interpanllelas AB,CD, &k fuperbifin CD, =~ *
fint conftituta duo tnangnh ACD,BCD.Dig. "
tur ayté tria fuluh inter duascfle paraliclas cons *
Ritatum,guddo bafis e&gn vnius, & angulosep. "' -
pofitus aleéramartingit. Dico ea triangulueffe
ualia. Per D,ehsm'dumurDE, nnl}el. wg’e i ’rhﬁ. .
C,&D¥,pirallédlare@e B CS Erunl itarparal &35 prim,
lelogramma ACD E,BCDF.etha.,guaum vty
fupez ssndera bafin CD, kinter eafdem paralle. . - . .
‘ las. Sed hotum dimidia funt tria fg\lla A €D, -
' BEDirqudd AD, BD, diametri bifariath fecent v 34 priwd,
ylullelognmmaA cD EBC D F. Igltur & trikngula ACD,BCD,4 zquha crunt. Triangula 47.grenem
lglmr fnpet eadem bafi,&c. Quad erat demonftrandum. ,
:  SCHOLIV M
- CONPERSA Iuwpropoﬁrms demonfiyabitur 4b Enclide propef.zp. i’»‘n cxht propofitions fs
ﬂkmmmlmqﬂu&m.rmngala,gaq«mmmanmm t duobus Lateribus aleevine,
" m-qinmqu,éugnhc,: Sy
_‘ v/ vmim illis Lateribis Congene ¢
T3 L mater anghle ateeriv,akiga-
- do_effe aqualia, ¢ alignende
. ;qq:ulq quxoddprbpf e a s
& 24 poﬂumﬁcmk Sint oim
dueotriangula ABCD EF.&
latera A B, AT, ¢qululatt-_.,x Teed
" tibms DE,DF, & angulis 4, o
" ' ' ‘ . mmambxntﬁntﬁfri IR
s ln du mgnl: dao&w reitis gq:ula Dicé trungnb eﬁ m]ulu Producatur enim ED, ad H, ¢ '
FD,4d 1; fidrqie anguism ED G, equalis angnlo 4,> & re@4 DG,rella D F, Jei 2 & ducantsirqie ve= 1i3. primi,
8¢ EG, GF. Quomam igithr dilo adgdli-2,&r E-D F, pywanthi equnléi dobws yetis , & angaim ED G, b 3. pricui.
oqualis falus est angnlo A; erunt & anguli ED G,EDF, duobss reis qulc{ Sunt autem ¢ gngu-
hEDG GDH, < dwobwsreGis aguales . l‘m:nnguhEDG EDF.M‘&!UED G,GDH.qqutrm € 13- primedy

€. N

. PO
-nn.J’).




‘70 EVCLIDIS“"GEOMETRIE
a3.pron.  Quareablaty tomniuni angulo ED G, * yemancbit angnle ED F,"nqad‘ungqluq DH.: Bt autym gidont
bis. primi. angulo E D F,5 equalis arigulus H D 1.1gitsr ¢ anguls G D H,H D 1,equales exiit:atg,adeo angalus G D 3,
esprimi. ~dimidiuin evit totiut angali G D L. Rarfusyuia latera D F,D G, funt equaliain triangulo D F G; < eriit an-
d3a.primi. guliD F G.D G F,equales; qui ckm 3 equales fint externo angulo G D Lerit vrerlibet coriim, wempe D GF,
e 7.pron.  dimidinmanguli GD1: Offenflm eff atem, angulurh G D H, dimidinm quog, effe biufdem angnl G D 1.
f2;. primi, Quare anguli GDH, D GF, aqualeserunt. Et quia funt alterni inter EH,F G, erunt E H.F G parallele.
g37-primi.’, Quamébrem 8 triangula D E G,D EF, equalia erunt , cim habeant candem bafis D E. fintq, inter eafdem
hg.primi. ~ parallelss D E,F G. Quonigm vero triangulum D E G, % equale eft triangulo A B €, propterea qijod laters
" DE,D G,equalia fint lateribm AB,AC, & anguls A,equalis angulus E D G: erit & tviangulid AB C,trian
* gulo D EF,eqnale. quod eff propofitam. * - . ' < _
... Srnr dendeanguli A, & EDF, dnobwéredis maioyes. Digo triangulam A B C, qaod maisvembabee
123-primi.  gydulum,mines effetriangule D E F.Producatur enim E D.adH,ér FD,adl; farg,angulus ED G equa-
k3-primi- Jigamgulo 4,% Gr1eita D G, réla DF, fe8 A C, equalis, ducanturq, re8e k G, G F. Quoniam igituy anguli
LT T - : A, & ED F.ponuntuy

. Cap . 4 H . maiores duobus reis,
o » . erigt & anguli EDG,
Yot LR o ‘ - EDE, duobus .xetis

maiores: SURt Ax(o
anguli ED G,G D H!
G equales duobus reits.
- Igitur anguli KD G,

2 ED F,maiores sz

R . gulis EDG, GDIL
mis.primic Qure ablato communi ED G, remancbit angulus ED F, maior angulo G D H, Quoniamverd ™ angulns
. . EDF,anguloHD Lequalis eit,evit queg, H D 1, maior,quam G D H; atg,eded G D H, minor, quam dimi-
B5-prmi-  diym anguli G D 1. Rurfus quialatera D &,D F, aqualia funt:™ erunt anguli DF G, D G F, equales: qui
O-pAmL clm fine © cquales externs.G D 1, erit vieruisigorum , nempe DG F, dimidium anguli G D 1: Offenfum ef?
1AM qugulum G D H,misorem effe dimidio eiufdem G D 1. Quare D G F,maior erit,quam G DH.Abfein
P33.primi. Letuy ex angulo D G F,angulus D G K, P equalis angulo alrerno G D H.: Evit ergo GK,9 parallela ipf D E,
a27.primi- fegabicd, G K redlam E F. Ducatur ex D,ad K,vbi G K, fecat yelam E F, vella D K. Etit igitur sviangulam
€ 37-primi. D) E G,* equaletriangulo D £ K.Quoniam ausem trianguinm D E G, equale efttriangulo A B C proprerea
8 4-primi. .,,z‘ubd latera D E,D G,equalia funt lareribus A B,A C,& angnlo A;angulns E D G;aqualis, evit ¢ triangn-

R AR

t9-pron. . Jums A.B Cyriangulo D EK,equale. Cum igitur D E K,* minws  fit triangulo DEF; erit quog, A B Gtrian-
R S I :Mmmg‘lﬂﬂf}}”“. Qt_goddi‘pnpoﬁu.. ' [ )

wmos o STNT tertid angnli A,\ EDF, duebms re@is minores. Dico triangulam AB C, quod maioremt habet
 33-PrmLc oy lims,mains effs triatgnlo D E F. Producatur ED.ad H,Gr FD 4d 13" fiatg, angulins £ D G,equafis an—
X3-prmi -gulo A, X & redtaD G,rele DF, ftn 4 Cidncamnrg,re@aE G,GF. Quoniam igitur anguli A, ¢& EDF,
T o 1 H ponuntur minores duohusrectis ‘erune
L U o _ quoz,mguliEDG,EDF,dquw re-
R 41 o R S Lo " &is mineyes: SsintY ailt anguli EDG,
" G DH,ducbus rectis aquales. lgigur
EDG,EDF, mmores funt ,§ED G,
' GDH;dempeog, commani EDG,re-
-manebit ED F, minor.,quém.G DH.
: Ef? autem EDF,* aqualisipi HD L
Y A G Quarer HD I, minererit,§ GDH;
R N atque aded G D H, maior ¢if dimidie
. ',"a"iig'illi ‘GD I. Quoniam 4’{{‘t¢m D GF, dimidiam B ciufdem anguli G D 1, v iam fupra oftenfum fuit; e-
asgprimi. yir G D H, maisr, quimD'G F. Fiat igitur anghims DG K, * equalis angulo G D H,dnilerella G K quefe-
_ eabisre@am E F.protrdé¥hmm K; ¢&r ducatur re@a D K. Evit ergo,vt priis,G K, ® parallelaipfi D E;* srian
, . . QuldmgneD EG,triangulo D EX, cynale: Eit autem itwum D E G, aqualt ipfi ABC.Igitur & ABC,
ay-primi. 2giale cfFipfiD EX. Quocircachen D EK,c malwfit, quam D EF; evit & A B C,maiss,quam DEF. Quod
€37-primi. demonflrandunmi erat. = - e e A
d4 primi. . E x bis pevfpicuunm ¢f?, cur Enclides in propofit.24. folumollegerit inequalitatem bafium, non asltess.
eg.pron, triangulorim,ve ibidem admonuimm. =~ . : -

[ Y
i - - e

c» " THEORw2 PROPOS. 38 - ..
.. . TRIANGVLAfuperzqualibys bafibus conftituta, & in cifdem parallelis; in-
ter fc funit zqualia, S, Tt Vet e A

e -
-

INTAR
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LIBER PRIMVSES .. = -
-A . G&MW < @ InTER parallelas AB, CD, & fuper =-
o AT _qualesbafes CE,FID, int canfituta tran- ,
sula ACE,BFD. Dico ipla effezqualia.« a31. primi,
ucatarenim EG,paralleliipf AC ¥ DH,
~+ ipfiBF:Erunt; # parallelggrima A CE G, & 36.primi:
-+ BEDH,zqualia. Camigigar horum e dimi- 34 primi,
- dia fint triangula A CE B FI};4erunt hzc d7.pron.
inter ¢ 2qualia. Triafgula ergo fuper. = °
NNy . g'ua'libusbiﬁbus.&g.gngdem'qﬁmden-
.“:" ‘ « 5 — ."“ = F-.‘ijl o4 uni.‘ 3 ) S " S

PR ‘ '..l..’.,'.l._;....' ,‘,...'oi CH OLIVM; ‘ B ../ / -" | .\‘.
L ":‘tﬁ'r';"y““\.cA?:l"VIR,\S“.ﬁdﬁllimqﬂmdlh?zbﬁdi&pnpojfﬁ. ,

YT 1) n-a\i"li'l“ﬁ.\' ¢

Corrre 17 P X auremex bacpropfitione, fi & quonie angwlo triangals dy=
"2 pitineaveddaducaray Binidenslatis oppofivim bifarsam, triangulum quoqne bi-
Sariam fecari. Ducarar enim i triangntd’ AB'C, ex angalo A,vecba A D, diniv
" "dens bifariam’ lassé B C; in D. Dico triangulum A BC, bifdriat qioqsi [ecari.
Sienim per A, ducatur parallelaipfi B C, erant duo triangkia AB D, A D C; inter
- -aafdems paralielas; &r fuper equales bufes:® Quure equalia crunt. a 38.primks
| . "EX PELETARIO. & .
LY o 8 A pun®o quouis dato in vii0 13teré trjanguli propofiti lincam '
#&am ducérs,qug bifariam fecet wiangulum dacum, ‘ .
' . 811 triangulum AB G, punltum datum D,in latere B C.Oporket
: s igithr.ex D, veBam lincam ducere,, que bifariam diuidat triangulum.
NONC ... - QuedfipusBumD, diuidet lasss B C, bifariam , re@aD 4, diiltaad A,
' " demider triangulum bifariam, vt inboc fcholio ¢it oftenfum ; Si yg:) b,
won dinidse B C, bifariam, b fecetur B C, bifarmm in E. Deinde ex D,#4 b 10,prini.
angulumoppefitnm A, dycatur-re@a D A, & per E, < parallela EF, ipfi ¢ 31. primi.
D A, Jecans A C, in F. Si igituy ducatur rectn D Fievit triangulum dius- '

N VA T Jumbifariamalinea DF. Nam duGarella E A4 erun tviangulaEF A, 438.primi.
/ : X EF D, equalia, cim fint fuper eandem bafin EF,Cr inter eafdemparale.
B © _ E . lelas EF,AD. Addstoigitur communi ' o

CHRE, ¢ eraut toretyiangule AE C,CD F,aqualia: EF autem A E C,di» €2.pron:

smidisum totins A BC,vt sam fuitofenfum.igitnr & CD Fdimidigmesd

einfdem trianguli A B C. quod erat probandum, X '
Qv o D fi punituin D, fuerit in altera medietate E C; eodem miodo

problema conficienis; fed tanc triangulim abfcindetiur adtpartes B, tra /
" -

peziumverd ad partes C, vt figwra prefens [atis indicat. Demonfiratio
wutem eadem et fi. in camutetur literd B, in C, & C, i B. Hoc tamen
problemamultones yniuerfalins proponenins adfinem fexti libris .

. THEOR 2: PROPOS: 30 ETY
- TRIAN G VLA @qualiafuper cadem bafi; & ad cafdem partes conflituutd ; & i
cifdem funt parallelis. C . oL
LA et 3 Suérduotriangulazgualia ABC,DBC, fuper
e : 2 eahdem bafin B C, & adl éafdem pirtes. Dicoipfaef-
: pr /< feinter'eifdem paralicias confticuts, hoceft, redtam-
- dii&tim A D, parallelam effe ipfi B C. Si enim non
eft,« ducdtur ex A, parallelaipfi B C, que vel cadet a3i. primi.
ﬁ: raAD, velinfrd. Gadat primim fupra, qualisefk
AE, coeatque cum BD, protra&a in E, & ducatur .
reftaE C. Quoniém igitur parallelz funt AE, B C.6 &37primis
erit triangulo AB C, triangulum E B C,sequile: Eft .
_ autdm per hypdthefin, triangulumquoque DBC,
o - _ ®quale cidem triangilo A B €. Igitur sérunt trian. ¢ 1. prowin,
gn'nD B C.EB C, 2qinlia, pars & totai, quod eff ibfurdum. &Bd fi parallela duca per A, ca-
atinfrda AD, qualis et AF; du@ta re@aF C, erunteademi ratiocinatione triangulaBFCBD C,
®qualig, pars & totam: quod eft abfurdum. Erit igitur AD, parallelaipfi B €, Quaretriangula
®qualia uper cadem ba?x,&c. Quodoftendendum geat: T - o

-
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. S_CTHO.L‘I'V_M v s
. Ex bisinfert Campanss fequens boc theorema. C : ) T
- Ltnga re@afecans duo trianguli larera bifariam, erit reliquo lateri parallela,
~-SEckr linea DE,latera A B, A Citrianguli ABC, bxﬁa;'am in} Xia
* -E.Dico D-Eparallelameffelateri B C. Cimenimriangula AD E, B D E,
Jint fuper equales bafes AD,D B, & inter edfdd parafitlas; (fi per E tuce-
retur parallelsipfi A B)) erst triangulum B D E,tylangulo A D E.efuale:
Eademratione erit triangulum C E D, eidé triangulo AD E,aquale.Quod
etiam conflat ex fcholio precedentis propofitionis. Reéa enim E D;ﬁ%lit
triangniam A E B,bifarixm,Gr wella eadem D E,triangulum A D Cbifa-
b 1.pr0n viam etiam, qudd bafis A BAC, [eRe fins bifariam ateda D E, ex bype-
‘pron. thefi. Igiturtriangula DBE,CED.b #qualiaerunsrHabent autens ean-
€39-primi. BT € dembafinD E,C funt ad cafdem partes conflituta.Quare* inter cafdem
erunt parallelas, &y idcirco D E,B C,parsllele erunt. Quod eff propofitum. X R
© 1D autem, quod adfinem fecundi theorematis i’%” olia propofitionis 3. polliciti fumss facilz ex bac
propafitione demenfirabimms, Videlicet. . e o] '
. A .o B - Ownequadrilaterum;, qyod ab waaque diagierro bifariam
diuiditur, parallelogrammum eft. / :
- N.aM quadrilateram ABCD, 4@@44:1;1,6:’]’.«1’4! -wbverague diame-
tr0 A C,B D. Dico ipfum effe parallelogrammi.Cim enim triangula A D C,
BDC, dimidiafint ciufdem quadrilateri AB CD, 4 ipfainterfe aqualia e

2 38.primi.. -

d 7.pron,
¢39.primi. ~ runt. Quarecum eandem bab eant bafin D C,ad cafdemg partes fint,* ipfa
‘ i eifdem parallelis eunt ; Atqueidcircorecte AB,D C.parallele funt. Non
aliter oftendemus, parallelas effe 'AD, BC. Parallelogrammum igitur et
a ABCD.leeﬂpropoﬁmm- s _’
40. THEOR. 30. PROPOS. 4.

- TRIANG YL A zqualia fuper
_ta;&in cifdem funt parallelis.
'tle

zqualibus bafibus,& ad cafdem partes conftitu-

SinT dde tfiméufa ¢qualis AB C,DEF, uperba
feszqualesB CEF, (quin eadens rectu linea collo-
centur,) &ad eafdem partes conftiruta. Dico ca effe
. | inei{dem parallelis,hoceft,re@amex A,ad D,du@am
%\t parallelam effereéte BF. Si enim noneft,cadet paral
5k K-la ipliBF, per A, du&avelfupra AD,velinfra. Cy.,
dat primim fupra,cocatque cum E D,produ®ain G,
& ducatur reéta GF. Quoniam igitur parallel# funt
i . A G,BF,«erittriangulum EF G, ttianguloAB C, 2.
) —<"E quale: Ponitur autem & triangulum D E F eidé trian
ulo A B C,2quale. Igitur b triangulaDEF,GEF,=.

- qualiacrunt, pars & totum. Qéod éﬂabfnr_sum. Qudd fiparaliela dulta per A, eadatinfra A D,
" qualiseft A Hidu&tare&a HF,crunt eadem argumentatione triangula HEF,D EF,zqualia,pars
& totum, quod et ablurdum. Ef igiturA D, parallelaipfi BF. Quare mapgyh ®quaiia fuper .

i N

qualibus bafibus,&c. Quod erat demonitrandum, ,'
, . SCROLIV M . ~
H.4 £ c propefitio consertis vio modo propof.33. Alio axtemmode consertiposeft, quemadmodum pro-
Ppofisionem 36.conuertimus in ciss fcholso, nimirum. L
" TRIANGvLA equalia inter cafdem parallelas, fi non eandem habuerint bafim, fuper
‘ A ‘v “mqualesbafes eruntconftituta,
\"*""*= ST triangxlacqualia ABC,D EF,interparallelas

AD,BF,¢ fuper bafes B C,E F,quias dico effe aquales.Si -

T A

GRIT3
------
--------
......
------

«38. primi.

b1 pren.

: i nims non funt equales . fit B.C, maior.® Abfiiffacrgoreda
3oprimis CG,equaliipfi EF, ¢ duitare@a G A;P evit triangnlum
A G C,triangslo D E F,aquale.Powitur autem ¢r triangn-

lum A B C,cidem triangulo D EF,aquale. Igisuy triangula

cLpron. A GC,AB C.* equalia eviit,pars & torum,quod et abfur-
' dum. Non ergo inequales funt bafes BC,EF, fed equales

E ¥ Quod eff propofitum.
C Seerang




- K28 sarupdem parallelarum, .

, St EBER, PXEFRq» - . 73
« 5B Q7 8 N5 Bptheoremy fucile wagotiademonfrabitny, 5 ..~ .

+ 18y due wisngulsincer eafden paralielss habeanc bafes inequales, illud, cuivabafis
maijor eft,;maius eric. Et contrd, i duo uiangula fint inequaliaincer cafdem parallelas,ba-

/

fis maioris maior erir. .

¢ 84 WX 'emitn inpraxina figura inter parqlieln AD, B Fotriangnle A B C,D EF, firg, bafis B C,baft EF>

mior. Dico.riangulgm A B Csmaius effe txigngulo D EF, Ablata enim reta C G, * equali ipfi EF,ductagy 23.primi.
5624 4 G Y erunt triangnla A G C, D EF, fupra equales bafss G C, EF; equalia. Cans ergo ® trianguluiib b38 primis
A B Crr1angulo A G Canaiss fif; erit idem sriangulum A B C,maiss,guamD EF. ) ' &€9.pron,

o SéN T rurfustrigyguls A L C, D E F,inequalia,&r A B C,maiss. Dico bafin B C,bafe EF, maiorem cffe,
& enim dicatur 4gtialis, evit triangnlum A BC, triangalo D EF, dquale  quod o2 ibflrdum, ciim maiss d 38.pricok:
Romatir. Siverd eredatur eff minov, gris triangulum D E ¥, méius tiiangulo A B C, ve proxime oftendimms, - o
qiod muits magis e abfurdum,ciom A'B C.pomaiur maiss,quans D EF. Redaigitur B C,maiov evit,quame - - -
§E b qgue equali it oftenfa, neque minor. Quod et propofieam. L

1. R 4 E porrg haltenus de parallelogrammis,triangalisgyinver eafdens parallelas conflientis demonfira-
24 [unt, facile quoque demonflrari poffunt de trapex s inter enfdem parallelas defeviptis, codgm ferme s .
dinchocmode, =~ S - o ' R
L 5 T T T T e - . . L .

v-TRAP 214 in cifdem parallelis, & fuper eadem bafi, quorum oppofic bafes inter fe

squales bngfuncinter feequalia:Et trapezia @qualiain cifdem parallelis, & fupercadem
baG,habemcbafes.oppofitas quales. o o S ‘

D1cw Nt v r trapeniain cifdem offe parallelis, quando latera duo eppefica parallcia funt, partéfque

N , Hr Ex P arallelas igitur A B, CD,ﬁcP&' eadéi bafi C D,confli-

.N S F' suta fint duo trapezis A CD E; F C D B; quorum bafes oppofire AE,

:: W F B,equales fint.Dico ipfainter Je effe aqualia.Duétis ryiin reitis E C,

o F D, erunt tamtrianghid ECD, F CD; fuper cadets bafi CD; & in ©37.primis

€l eifdem parallelis, inter fe aqualia,f quamtriangsle ACE,FD B, fu-= {38, primd,

1 per aqualibus bafibus A E;F B, & Hi vifdeim parallélis. §iigisnr équa- 4

- libs E C D,F C Dsaddintny agualia A CEF I B, 8 evins ¢ otagrapes ga.pros.
¢ D 2isAGDEFCDB,inter fe equalé. . ; N

.S 1N %, iam fraperia ACD EF CD Bjequalia. Dica bafes oppificas A E,F Biqualerquequs offe. Epunt

e 17 [} triagu)a k. C D,F C D, «gsalia. Siigitur ex traperys equalibus anferantur,Y aqualia ctunt b 37.primi

relsquatriangule A C'E_@p B. Quare,vt i_u‘\ba‘l: [cl;olw_ cijleiiditﬂaé,iaﬁ:A EFB,aqikaleseyunt.- - < ' § 3-prom

el T T S B A ‘ - ‘

- g A p 22140 elfdem parallelis, & fuper eadem bali;gtioritm oppofitée bafes ﬁ;" ins.
ghiles,inzqualiafunc, maiusque eft illud, cuius bafis maioreft; Et trapezia ingéqualia in PR
¢ifdem paralielis, & fuper cadem biafi, babent bafes dppéfitasinequales;; ma‘iorﬁu&‘eﬁ ile &
Ia,cuius ckapezium maius eft. - . T o
UVt i8 eadem figura, fibafis A dicasar ifft wiaior bafe B B; Dicd irapexidi A € D E;maing effe trdpesio "

.y 4 <

B S

0.5 B.K Eriint tnim turfis friangnla E C DF C Dyequeiai b eviangulum A C E,triangulo F D Bmassts k33 primis

¢ i boc feholso demonfiyanimus.) Totitm ergé trapeiium A C D E; toto trapesis FCD Bomaiswerit. -~ | 4 prot.
"Ry R s 5 fitrapexisim AC D E, dicathiy cffe maiss trapezio F C D B; Dicb bafin AE, bafc F B, imdjo~
renm ;@L,'} Eruyt énim rurfis triangala £ CD,F CD, équalix. Quire religium triangulum AC E, rellyne irgrprisi
triangulo F D B, ® tiditi érit: ac proinde,yt in boc fcholio eftenfumi €it,bafis A E,maior exit bafeF B.-Quod o . ptois

RER Ak A RN R O § . li_i‘,, ) , e

,‘j‘x‘u "z.'i‘\;'§5§;§H2m.pa‘rallel'iig:&’fr_xpexjé_qua_‘libdpBaﬁbuséQnom'ni opﬁoﬁfc-bafié e
2%9 uajes,gqyalia fupc:Ec cgapezid aqualia in sildera patallelis, & fupermqualibusbas - - -2

ughabens bales oppolicas equales, - S o B
\‘.\Au‘-.z'.'

E21% | SURBALL

s P oM B Inrerparaliclas A B, CD, fuper équales bafes CE, GD, cons '
A 1. fitisafine duo trapénia AC EF, HG D B, qgiiori bafes oppafite AF, " 7>
H B,egiiales guogsis fing. Dico ipfa trapezia dqualsa effe. Dullis e
nimrectis F C,H D;° evunt tamtriangula F € E,H G D, fuper équas o §8.primis
Mejbafes CE,G D; qluam A CF, BD H, fuper bifes equales AF, BH o
. dnter fe qualia. P Totd erga tiapexia eqiualia erant. . papron.
| -, 8iNT tam trdpézié AC EF; HG D B; équalia fuper baﬁ;j €@
. :§uales CE; G D, Dice bfes appofisas AF,B B, aguales quogue e4 q38 primdi
Y o [ . U ‘ T V- we

i V1,
ST W P h Y

HTIY
;l‘.uh’:\
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»  EVCLID!IS GEOMETKIE
Erunt namqueruyfis triangula F C EH G D, fhper equales baf®h € E,G D; aquabis: qiibus ublats extren
a3.pron.  pecik eqhalibiesreliguatriangule A CF;B D H,* equaliacrant ; uc proinde, ve pasld ansé inboc feholleee

[flendimus,bafes AF; B H,equales ermme. - .
) 1v. RS e

_ TraPsziain cildem parallelis , & fuper #qualibus bafibus, quotark eppefite bifes
fintinzquales, ilvequalia funt, maitsgue cft illud, coius bafis maior eft: Ec trapezia inars

qualia in eifdeth parallelis, & fuper £qualibus bafibus , habent oppofiras bafeiinmquas

e

" " les, maiorqueeftilla,cuius trapeziam maius eft. ' N
oo . Vr imeadems figura,fi bafis AF,dicatur effe maior bafe H B,erit trapeints AC EF, trapezio HG D B,
b38.primi. mains. b Erane enimrurfusm triangsla FCEHGD, fuper tqhales bafes CE,G D, aqualia : At triangulum
¢ 4.pron. .ACF, maiustriangulo BD H, vt fupra oftenfum e, quid bafis AF, maior ponatur bafe B H. < Torum ergd
+ trapezium A CEF,torotrapexio H G D B,mainserit. o e
dd.primi. Ry & 57 s fisrapezium A CE F,maiss ponatur trdpexio HG D Bevit bafls A 2,34/t B H mdior. 4 rice
, suimyusfussriangulaF CE,HGD, fuper equales bafei CE, G D, aqualla: quibwe ablatit ex trapeziis inee
€5.Pron.  ayglibus, reliquum tiiangulum A C F.reliquo brianganlo B D H, * tnaims evit ; ac proinde, vt i boc fcholio d3
Jrenfum fuis, bafis AF,bafe B H,meiorevis. Quod eras oftendendum. nerd
_ Po RR o wenvidetur hic omitrendum theorema fequens, per quedfacilinegotio lineassre@am quam-
Hnguein guordis paries eqdles dinillemus: qliod mos in fcholio propofiriomis io.btiss BorifeSiaroshnc loce
recepimus. Quawnis enimm idem demonflratipofiie,& qiiidem facilisis per proportiones lincarsinie,vblivre &
oftendemus,incundum ramé eftinsclligeve, nullo labore idem abfolui poffeper propofitiones hallens demeet
Prazas, fine proportionum adiumento. Theoremaergo efthuinfmods. - R U P S
. Stintriangulolineare&ta vnilaterum parallela ducatur:Re@aex angulo oppofire &imk
&a,dividensquealterutram parallelarumbifariam, dividitquoque alterambifariam;,
A . . Intriengulo ABC, equidifter D E, ipfi BC, ¢ reita AF, fecet altersitrams
.+ BC,DEbifariamin F,vel G, Dico alteram quogue bifarinm [ecati. s;:;:’nin

I»-gtiml primim angnli ad F,rei.Quo pofito,f & anguliad Gyrediermpr. Siigitur 5Ce
- - digiditur bifariam, disidetur bifariam quoque angulsis A, per ed; qua infcholio
e . propofitionis 26.huimlibri desmonfirauimms; ac proinderedta A G,ab bafim D Eq

srianguli A D Eperpendicularis,disidensd, angulum A; bifariam, disides bifa<

. - siam quag.bafim D Eyve ibidem gﬂmﬁmu_t, qued cftpropofitum.

R TE R U h T ¥, .C sty E,ponatur dinidi bifariam,ditidesur, per idem fcholinm propofi

cour, o Biowis 26.hinine libyi, angulws quoque A, bifariam: ac proinde recla AT,adbafim B C.perpendiculard ; dikid

" densq angulum A bifaviam,bafim quioq, B C;bifariam fecabit,qued eft propofitam. Ve e
AN S1x T desndeanguli ad Funonre@ys, fed AF C, obtufus, Cr A¥ B, acks

. goprimi, L e Que pdfite, erit & A G E, ebtufue, Or A G Doacntss, S cim bi illisfing

ha.primi. ¢ - equales externi internis. Si igisur T C, diniditny bifariam,® conflussae
igprimi. ~ 7 sur acxto angule AG Dy equalis angulus AG H, i (r rele G Hyrele G Dy
¥38.primi. aqualis,ducanturg,reGe AHHF,F D, F E. Qujaigiturtamjangulases
l3pron. "~ . 24 ABF, ACF,ex ftholiegrepofitionis 38 buiws libri equalia funt;k quam

- sriangula ablasa D BF: ECF;9b equalesbafes BF, CF;} evunt guogue
‘ veligua triangule AD F, AEF, aqualia. Rurfus quoniamduo lasera A G,
B - — G D, triangai. A G D, duobss Lateribms AG, G H, equalia funt, angxi[d]g
meprinn - . oG que comprehendunt aquales A G D,A G H, ex conflructione, = erunt quo-
1. o 'quesTiangnla AG DA G H;eq¥alia. Paviratione, quia duplateraD G,G T, d‘u'abw ]c{mbu;ﬂ G, qr,‘?‘a-_‘
qualiafunt , ex confirutione, anguléfque continens aquales D G F, H G F, (cum enim per ‘,’_71" uctionesh
w3.primi. anguli A G D, A G H, equiles fint, erunt quoquereliqui dnorum rectorum D G F, H G F, aquales.® funt e~
© ¢.primi. gimtem A G D,D GF,quam AGH, H GF, duohus re&is aquales.)® exunt quogncsyiangula D GF.HGF,
pa-pron. eqmalia:P ac proinde Crtora rriangula ADF, AHF, aqualia evunt . L‘ﬁvute(n cidem ‘m‘angnilo ADF,a:
qrpron.  quale offenfusn triangulum A EF. Igitur & inter ¢ equalia erunttriangula AHF, AEF:* ac propreved
v 39.primi. iyrer duss eafdem evant pavaliclas, boc eft,dularetia EH, erit bafi A F, commmaniparallela. Igitdy ¥
. 8 37.primi. zriangulaH GF, E G F,inter eafdem parallelas, ¢ fuper eadem bafi F G, aquallainter f¢ erunt. Et anbem
iriangulum H G F, triangulo D G F; oftenfum equale. Igitur tringuls quoque D GF, EGF, equulsa ;»—
tér f¢ erunt; proprevedque bafis quogue D G, bafi G E, equaliserss vt in boc fiholio demenfirarumph,

’ " quod e propofiesm. -~ . R : SN
€ 23.primi. * S1vers D B, ponatwr bifariam dinidi,t conflituatsiv angulo acuto AF B, equalis anguisé AF H,0Gryve-
u3.primi.* JaFHredeF B,duf'd’j’.ﬂ"% re 224 AHHG,GB,GC. Quoniamigitur tam trianguls A GD,AG Eexfiber
x 38.primi. Jjo propofitionis 38. Im{w hori :qyali..r]i”, * guam triangula DGBEGC, e lqlft_lk"blﬁt«DG,EG; 4
yrpron. ~ rAmIsoracsiam rimnguls AG B,A G Cequabix. Rurfus gwiaduo larera AT, F B, duohwi lateribss AF.FH,
- o M
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¢qa41m ﬁmt commmtg,angulo: tquale:A FB,AFH,ex cmﬁmmane,
erunt triangula quog, A F B,AF H,aquatid.Par: ratione,quia duo latera; ¢ primk:
" G F.F Byduobi latersbus G F,F H,aqualia funt,aqualesq, continet angu
los G F B,G F H,ex conftructione,5 erunt quog, équaliatriangulé G F B; b4 prinil,
G F H:quibus deptis ex equalibus AF B,AFH, aqualia eritreliquatyian ©3:prons .
gula AGE, 4 G H:Eft auré eideni triangulo A G Boftenfuini aquale trian
gulum 4 G C.digitur & triangula A G C,A G H,inter f¢ eruni equalia.© © "Prons
Quare Cr inter eafdé patalielus erunt, hoc et dullarelta C H,ipfi AF.p4 €39.prim,
vallelaerit;ac proindef .zqualu inter fe eriit mangula GHF,GF CFuit £37. primis
autem oftenfum triangulum G HF, trianguly G B F,equale. 8 Igitar & S1-Prot
equaliainter fe erunt triangula G ¥ C,G F B; ideog,vt in bocfcbolm Jemnﬁmuqnw &rbafesF FCFBas
' quales erunt. Quod eit propofitam.

A A . ] Ar1T ER. Dikifa ﬁf pnmum B g.brﬁmdm i F.
S Dico & DE, bifariam efe dzmﬁzm in G. Si enimD G,
GE,non ﬁlnt equales, fit maio¥ D G, ducantirquerelte
F D,F E_Erit igitur per ea,que in hoc fcholio dtmonﬁm-
D wimié ,tam triangulum AD G, triangulo AE G , quamt
' tiiangulum FD G, triangulo FE G, maius ;" Totum hie th
/ ~ , e7g0 triangulusi AD F,roto triangulo AE F, maigs s '
P C B HF C rir: quibus fi addantur triangula D BF,E CF qupro. 138. P""ﬁ‘
pm baft: #quales BF,CF, ¢qu41m funt X fier totid triangulum A B F;toto triangulo A C F,maiss; a6 proin-, k4 pro
de,vt n boc fcholio manjhammm bafis B F,baf¢ F C,maior evit:Sed ¢ aqualu pmmcr Quod eft 4bﬁ4rdam
Bifariam ergo fecta est D E,in G. Quod eft propofitunt.

S1 1 tam D E feiabifariamin G.Dico & B C,diuidi bifariam in F. Sin mmm,‘ diuidatur B C,in H,h- Lo prunl;

+ fariam ,ducaturg,reCta AH, fecans D E,in 1. Quoniiam igitur AH, fecat BC, bifaviam in H, ftcabit eadewn

1pfam D E, quoque bifariam n Lyt proxime ofendimus. Quod est abfurdum, cum bifariamfedacfe pona-

&ur in G. Sequcrcsur enim parsem 110 ¢ffe maiorem. Nam fi D Iequalis et ipfi 15, cdmIE, maior fit, quan
G £,erit quoque D 1, maior;quam G Eboé edf, quam DG, queipfic E,.cqaalu pvumcr. Diuiditur ergo BC.
bufaviam in F. Quod erat demonfirandum, )

" Hoc ofbenfo theoyemate,ad dinifioniem linea reflain qiiotuis equales pn;m iam vmmmd.
Datanm reétam lincam Gnitam in quodlibet partes zquales fecare. -

817 datare@a A B, fecandain quinqueé parres équales. Per ex-
~ tremum pundlum B,duia relta B C,vecunque,c affumptoin B C;
Ppuncto quocunque D, fiue infra B, fiuc fupra,™ ducasur per D, ipfi m3t l’""‘i
AB,parallela D E, ex qua® abfcindantur quingue partes inter fe ¢ 0 3-primis
quales, DF,F G G H,H 1,1 Ehac tarien lege,vr exiftentepundo B,
infra B,recta D E, ex quingue partibus equalibus compofita maior
fit,quam data A B, minor vero, exiftente puncto D , fpra B; vt pie
mirumrela A.Cper alterid extremuni A, & per E, duétacum B.D,
soncurrere pofiit n punclo aliquo, vein C: A quo fi per punila F,
G,H,Lrelds diicansur , fecla exit data recta A B, in quinque paites
#quales BK,K LL M,M N,N A. Quoniam enint intrianguloC BL,
B 7edaD G,ipfi BL, ¢St parallela, velin triangulo CD G,re&a BL,
- ipfiD G: fellag,est D G, bifarigminF \[eGaquoque eris bifariam
3 L inK,vtin proximo theoremate demonffrautmus . Eademg,rationeyeda K M, in L, fella cvit bifariam,
quemadmodum & F H.in G bifariam feia eft.Sunt ergotres pate:B K.K LLM,inter fe aquales ficutitres
DF,FG,GH,atg,itade caseris,

Avrr £ R Ad extierum 4, linee AB, feumf.z in quinique partes
eqnales, conjbmaturdngulm rectilinens quicumque A,¢ ex yela A C,9.034. primis
- abfindantur quinque partes quansscanque inter fe equales AD, DE, .
EF,FG, GC:duldquereita CB,P agantur ei iparallele G L, FK, E1, p 31primis
.D H.Dicoreéiam A B fellam e[un quingue partes equales.d Ductis e~ q31- primis
nimper G, F,ipfi A B, parallelis G M, FN;+ queinter fe ctiam paralle= r3o. primi
le erunt,* & ipfis BL, LK, equalesin Parallelogrammis G B, FL;* £« 5 34. primi.
 Thnt tam anguli'F G N, G C M, externms Cr.internss in parallelis G L, ¢ 19.primbs
C B,quam anguli C G M, G F N, externisis & internus in parallelis G M,
FN,equales inter fer Quonsam igitur duo anguli C,G srianguli C G M,
duobus Angnlu G, F tmngah GF N, aquales funt ,veerque verique, larcraque s adimcentia € G, GF;  +

g 2




bsy.primi,
¢ 3-primi.

d33. ptimi.

€ 31.primi.
€ 30.primi.
$34-primi.

bh2g.primi, -

k33. primi.

@33-primi.
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© a26.primi. equalid per tonflachioncni;  erunt quoque latera G M, FN, aqualia: que cim oftenfa fint equalia re &

BL, LK, erunt quoque B LLK,inter [¢ equales. Eademd,rationc oftendemus K L, K I aqualei efft , necnon

1K,H 1, H1,AH; ac propterearecla A Byin quinqae aquales parves diuifa erit. Quod eit propafitum.
ALrr ER. Adextremapunila A, B, lince A B, in quinquic pattes equales dividenda confituantur duo

equales angaliin diuerfdxgrm ABC,B AD. Etinvtvaque linea B C,AD,® qua ob alternos angRlos qua-

les 4,8, paralleleintei fe

nt, S [umantur quatsor partesinter feomnino equales, tor nimirum,yna mnws,

in quot partes linea fecanda est, cuikfmedi funs BE,
EF,FG,GC,AH, 1, 1K, KD, inngantsirque reile
CH,GLFK, ED, 4 quainser (¢ crunt parallele,cim
. Coniungants extrema payallelarum aqualinm. Dico

veclam AB, in quinque partes equales [eGam effe.®
Du&isenim p E,F,ipfi A B, parallelis EP,F Q £ qua
inter fe quoque parallele erant, € ¢ ipfisNO, MN,
aquales in parallclogrammis EN, F M, b erunt tam
anguliEF P, F G Q, externw, (v inseynws in payalle~
ls FK,G L,qudm anguliGF Q, F E P, externss ¢r ine
sernnsinpayallelis Q F, PE, inter [¢ equales. Itague

uoniawt dsio anguli O.F, trlangali F G Q, dwobus angulis F, E, trianguli E F P, equales funt, veerque vivi-
{26.primi. que, laterdque illis adiacentia F G, EF, equalia.per confiruclionem, : erunt queque latera F Q, E P,inter f6
aqualia: guie cink oftenfa fint aqualia relis MN,N O, erunt etiam MN,N O, initer (¢ equales. Eadémquera
tione aqualesinter [ erunt O B,N O,MN, LM, AL proptereag, recta A B, in quinque aquales pavtes dinifa

otiz. Quod eid propofitum.

PrA x 15 bacbreuius ita demonflrabicur.k Quoniam relle ED,FK, G 1, CH,parallela funt , quid
- Coninngant extrema aqualium & parallelarum; fecabitur ve@la B L, in quatner pavtes equales,nec non
& redta A O, ve in precedenti praxi oft cudimus . Omnes exge quingue parses AL LM, MN,N O, 0 B, 4=

qxales erunt.

‘ - ALIT ER. Paretty inflramentum dinifionibus linearam in parres equales accommodatam , boc mwodo,
13.primi.  Dudlis duabus parallelss (atis magno Patio nter [¢ diflantibus C D, EF, fumantuy in veraque partes omni=
o inter fe aqmales quotcungue , tot videlicet in yna,quot in altera, Cr modise quantitatis, panilague ye-

L%::;—Q,

"

3. primi.

Q
ojo.primi, :
P34primi. - NN
qr9.primic - \ '

H P

‘ “-Pn-mis *

-1 F

- PRA X 13 etiambac bresins

. sirparallclis, duplum erit parallcjogrammum ipfius trianguli

[Pondentia liness yelis iungantur, © que parallelainter feerunt, cims
coniungans extrema parallelayum equalings. Si igitur beneficia circink
rela A B, in quingue dinidenda partes equales transferasur ex quonio
panite G, v(qae ad panétum H, ita ve quingse [patia pavallelarum ine
ter G, & H, mcludansur,disifa eris du&a G H,ab illis pavallelis in guin-
quepartes equales , quibss pareibm fi in data A B,® fumantur partes a-
quales, diuifa quoque erit A B, in quingse equales partes . Setam an-
tem effe G H, in quingne partes aquales, ita demonflyabitur. Dulisex
C,N, ipfi G H,parallelis CI,N M,° que intes fe quoque pavallela erunt; P
& ipfis GK.K L,aquales imparallelogrammis G 1K M; 9 erunt tam an-
Zuli CN1,N O M, externm & internss in parallelis NX, O L,quam an-
Zuli ONM, N CI, externus ¢ internw in parallelis N M, C 1, aquales
snter fe. Igitar cim dmo anguli N,C, trianguli C N 1, duobms angulis O,
N, trianguli N O M, aquales fint,vterg, vevigue,luserag, illis adiacentia
C N,N O,aqualia,ex conflructione,* erunt quoque latera C1, N M, in~
ter f¢ aqualia: quecimeftenfa fint aqnaliaretis GK,K L, erunt que-
que GK,KL,inter fe aquales. Eadémaue ratione omnes partes rella
G H,off endentur aquales; ac proinde reila G Him guimgue partes eqna«
les erit dinifa. :

demonfiyabitur, fi hoc modo fiar . Sumptis quingue internalire@a RF,

ab E, vfque ad P,sransferarur vecta A B beneficio circini ex Poad aliquoed punidumre8e C B,vt 44 Q. Erit ¢
nim bac ratione ducla vella P Q, dinifa & parallchis in guingne partes equales, vt in fecunda praxidemon
Sfrratumeid, Quare fi partesrefe PQ, que daterele A B equalis eitex conflruGionc, transferantny in dae
samre@am A B, dinifa quoque evit A B, in quingue partes equales. Quod 5t propofitam.

PrLax 1¥7 s deferibitur bec praxis (ib.6.in [cholio propof1o.

THEOR 3. PROPOS. 4

81 parallelogrammum cum triangulo eandem bafin habucris, in cifdemd; fue
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. LIBER PRIMVS - 7?
» .Ba INTER panaliclas AB, C D, & fuperbafin €D, contti-
, tusatur parallelogtainmi A G D E, & triangulun BCD.
Dico parallelogrammum effé duplum trianguli BCD:
Du&a enim diametro AD, it parallclogtammo,=erunt 4 37. primis
- triangulda ACD,B CD,; equalia; At aralleloframmnm
ACDE, duplum eft trisngali ACD; quod triangula & 34.primi,
A CD, ADE; #qualia quoquecintér fe fint: Igitor & trian.
galiBCD,* d!;P um eritidem parallelogramm@ A CD Ex €6 proni.
- Quambbiert i parallelogrammum cum triangulo, &a
Qued crat demontftrandunt -

SCHOLIVHM :

H1 ¢ feqiionr, fi iviangulum duplom babuerit bufin . fues
vitg, in eifdem parallelis cum parallelogrammo, triangulnm pa-
vallelogrammo gicle fore. Nam fi bafis C D,producatur ad F,v¢
fit D F, equalis ipfi CD, dilcatdérgie re@aF B, rrit tridngulum
B CF,dkpluin triangili B CD,* qudd triangule B CD,BD Fa~ 238.primi,
gqualia fint : ER sutem & parallelogimmum A CD EB diplam b 41.primi.
eisfde trianguli B T D. ¢ Igithr nqualia eviit ivianghinm B CF: ¢ 6.pron,

G parallelogrammiini A C D E; : >
o IpEM boe L o " '
D tbeo,'em‘. E“d c---%__ ’ ‘ ] )

clidis demionfbrari poéest eodeqy viodo , fi parallelsgram.
wsum ¢r triangnlum aquales baberint bafes,ér non can-
dem, fucrintg, in eifdem pavallelis, ve cernié in parallelo-
grammo A CD E, & triangule BF G, quorsimbafes CD,
F G,equales funt. Dk eniwi didnietro A D,inparallelo-
gramwio,d erant sriinguls ACD,BF G,aqudlia.Cim igs ) 38.primi,
sur pavalielograirimi& A C D E,diplifit triangsliACD;¢ | 4 . N\, g4 primis
guoddiamicter AD, feces parallelogrammi ACDE bifas € - T :

viam; € it gulog, ideni trianguli BF G duplum. Eddent vasione fi bafis F G, duplicaretur,ér veBaad B,dd- €6.pron.
éevéent, ferat tviangulni paralllogiamme aqiale , qioniam trianguism boc 8 cffes duplum eriam trigns g38.prim,

Luli BF G,rts ' L \ .

T Con# ER 87 M buissthesrematicdupiex off, hoc mods, ' R .

" St triaﬂ%‘uli parallelogrammum duplum fuerit, eandem; habaerintbafin, vt wqida -
1es,& ad ealdem parces conftituta; Eriicipfain ei(dem parallelis.Et fi parallelogrammun 2
duplum fuetit trianguli,in eifdemque parallelis; erunc bafes 2quales, fi non fit caden.

R St pasallelogrammum A B CD duplurh thiek
“/| '+ ML EBC, finceanders bubeant bafin fiuc equales,
-Dico pavalltlam AD, produlam caders in E, pun
" Gush. Na alids cadet asit fupra Eant infra. Vade, - f
Vi in 3d.vel 4o.propofitione,oftendecur pars aquals = -
toti, vt & figaraindssat. > Nam evit guog, paralles h 4t.prim,
lograimimam A BCD, triaiguli BF C, vl 8G C,
. duplum,’ Quave triangula EB C,F B C, vel triana i 6.pron.
Lula B B TG B Ciequalia erunt,pars & totii. Quod
- et ubfurdumt, o s
" . 817 deinde parallelogrammit ABCD,duplam
R - trianguli EF G, ik eifdémque patalielis. Dico bafet
" BCFGffedquales. Nam fialscra, nempe B C, fir
aiont, abfcifla equali CH, &% duaH 1, parallels & pr.primd,
* $pfi AB,dem¥ftvabimus parallelogramme ABED, -
1H CD,cffe eqalia,toth & partem; (quiavirhms . . s
que dupluth e evianguli EF G ; illied quidewi p b
. potbefin,buc vero per 41.propofis.) Qoleﬂdbjd:
N ~ - o, dim. 1des offendewisa i bafis F G, muior dicatur, - -
1] - ¢ B S Sienim abfcindatur ipfi b C,aqhalis F H,ducattrg,
vella HE, erunt triangula EF H,EF G, equalia , p4ts & totum; (Namvirkmque dimidiais ¢f payakele.
Zrammi ABCD,1lud qxidmpcrpnpmwn vovs e hyporhefin.) Quod et abfurdum. .

PN Sy



84 . EvcLipis GEOMETAR1IE.
EX PrRocLro: o T
81 triangulum, & trapezium fuper eadem bafi, & in eifdem fueridé parallelis, maiox
sutemlinea parallela trapezij fic bafis trianguli; erit trapezivm minusiduplo cfian guli:Si
verd minor linea parallela trapezij bafis fic trianguli, erit trapeziii maius duplo trianguli.
A > ¥ B IN T £ & Iieas parallelss AE,B C, fiwt ciﬁi{mngfmﬂ BCD,
‘ & triangwlum E B C, fuper-bafim B C, canflens, qus fit tamen maior,
galteralinea AD.parallelain trapezio dato.Dico trapexism ABC D, .
minss effe duplo trianguli E B C. Cim enim AD, minor ponatur quim
" BC. fumatur AF, equalis ipfi B C, & ducarurseéla CF, s qRe evit pa-
rulleheipfs AB; arque adeo parallelogrammum erit A B CF,b quod du-
Plum et erianguls E B C. Quaresvapexium AB C D, cim fit pars paral
lelogrammi, minsu erit duplo ciufdem sviahguli E B C. gued ¢ff propg-

....;—.-;— ﬁmm-

233. primi.
b ¢1.primi.

o _ v SINTTMIfWitrapezid, A __¥ ;. . . ® . v,
& triangulum, v¢ prisis, fod bafis B C, fit minor, quamrelique - M

linea parullele A D, in trapevio dato.Dicotrapeziaum ABCD, -
‘ - maius effe duplo trianguls E B C. Cumenim AD, maier fit, g
¢33. primi. BC, abfiindatur DF, equalisipfi B C, & ducatur relta BF,¢

T o e e .+ @

queerit parallelaipfi C D ; atque aded parallelogrammunm erit . f
d4rprimi. BCDF:dquodduplem e trsanguli E B C. Quare totum tra- -

pezium A BC D, quod fuperat parallelogrammum BCDF, B

maiss erif duplo ciufdemtyianguli E B C. quod eft propofitum. e ¥ .

1D E'm concludetur , fitrapezisum , & triangulum. confli- L
sutafugrint fuper equales ‘lufc:,/iu tamen,ve nuic quidem bafis trapecy fit maior Iatqe oppofite paralles

lo,nung vero minor. '

.. Trarezivu habensduo latera oppofita parallela, duplum eft trianguli, quod bafin .
. habet vnum latus trapezij coniungens duas parallelas, vertitem verd in medio pun@e
lateds oppofiti, . .- . ‘ B -

v ¥ - S:T trapexium A BCD, cuius duo lateraoppofita A B, D C, fint parel-

' dela, & fuper bafin B C, conflituatsr triangslum E B C, verticem E, babens
inmedio punélo E, lateris AD. Dico trapezium A B CD;duplumeffetriana
guli E B C. Producatur ensmvnum latss trianguli ad verticem , nempe B E,
donec coéat cam C D.protraclo in F. Et quia pavaliele fuys AB,CF, ¢ eruns
angulialterni BAE,F D E, equales: f Sunt ausem & anguli AEB,D EF, ¢~

" quales , quippe qui adverticem E; Cr lasss AE, trianguli ABE, lateyiD E,
srianguls D EF, equale, per bypotbefin. 8 Igitur & reliqualatera AB, B E,
A veliquis lareribss D F.F E, equalia erunt,veramque vevique, & reliqui angs-

: . Y .. € UGABE,DFE, .¢qule::4tqueidtir;3‘&ia la ABE,DFE,ex corollario
i - propof.26.huins libyi,equalia crilt.Quare addito comunitriangaulo CD E, * exunt triangulo C E F,equalia
e frizé;t; i A 5 D £ £l ahyom & rangal BCE.cidem triangulo C EF aquategbafer BE,
N1.pron. | EF,oftenfefint equales,& ipfucriangulainter eafdem fint parallelss, fi per C;ducm.gqrpaulklfz ipfi BF kK
S i iangulis ABE,CDE; G prepterea cn,may{w dimidism e~

e1g.primi,
£ 15.primi.

gi6.primi. ]

* Igisur triangulum C BE, equaleerit tv
_ rittyapessj AB CD,gued eit propofitums. -

. _PROBL 1w PROPQS 42 -

2. - L . .
* DAT o triangulo zquale paraliclogrammum conftituere it dato angulo.fe-
&xhnc o : ~ ¥ ¢ - 'Dn TVM zriahgiilu’iﬁ fitABC,& dhtunngu‘it{sm&i

Y PRI lineus D.Oportetigitur conftruere parallelogrémmum . -
. mqualetriangulo A B C, habens angulum zqudleman.

oloD. Diuidarar latus vnum trisnguli, nempé B C,
ikiriaminE, &b fistangulus CEF, zqualis saguloD,
proutlibet, hoceft, fiwe angulus CEF,vergatad partey
C,fiuc ad partes B,prout magis videbitur expedire. Du.
| catutitem per A, re@a AF, parallelaipfi B C, qu fecet
o EF,inF. Rurfusper C, vel B, ducatur ip{i E F, parallels
N B ' N L2 . €Goccurrensre&z AF,produézin G. Eritquein an.
v B 7" - gulo CER,quidatoangulore&ilineo D faltus et zqus
ogrammuwm C E FG,qued dicoeffe zquale "‘.iﬂﬂé“"? A B C.Dultaenim’

Lo : ~
[T RS i -

« xé.p’vimi.‘ N
b23-primi.

€ 3L.primi,

lis, ﬂ:iﬁatﬁm arallel |
40orimi, rlesé:: E A quohigm parillclogramma CEF G, 4duplichttrianguli AE

& triaugolam ABC,,
duplogm
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. TETAER PREMVS NIRRT
duplitciu(dé erianguli AE C, » qd’ trlangula AEC, ABE, Tuper@quales bafes E C,BE, &in eif- a 38.primi.
demparallelis, fint zqualia: Erit parsllelogramma CB F G,& triangulum A B T, zqualiainter & 6-pron.
fe.Cumigitur angulus C EF fattus fit mqualis angulo D,conftat propofitd. Qudgircadite trian.
gulo zquale parailelogrammum coaftitwimus in dato an guldrcggiineo . Quoderatfagicadum: - ¢

e S CHOLIV M s : : -

" PRA X 18 bitius problematis facillima eit ex ipfa conflrudtione. R -

* 57 817 x 6 rr antembocloco Pelesarin fubfequens problema,giod biius propof.conuerfumdét.
" Daro parallelogrammo 2quale triangulum conftituere;in dato angmloreitineos
‘A D F " 87 datum pavallclogrammum A B C D, Cr datss angula G.
T AT Flat anguls C B E, angulo Gaqualis  fecerq, re@a BE, reltd AD,
, Produdamin E:Extendatur quog, B C.adF fitg, CF,equalisreita
* BC,ciuhgatur EE.Dicottiahgulii B EF hgbens angulum EBF, . » ~
angulo daro G,aqualem. equale effe pavallelogrammo AB CD.Ds ‘
Raenimyeida C E; % érit parallelogranimii ABC D,dk}lanﬁrf_&m— a qrprimk
guli BCE: Item trinngulum B EF, einfdens rvianguli B C E, di! o
G piam:® quod equaliafint trinngula E B G, E CF. Quare < equalia 38-primi.
> auter fe eyunt paralielogrammum AB CD, & trigngulumBEF. ¢ f-th-

A} .-

3 ¢ o ¥ Quod est propofitum.. .
.+ PR, A X 15 quogsie huius problemiatis Peletary exipfa cmﬂm&‘ioneﬁy‘uilb est. ot

, THEOR. 32 PROPOS. 43 = 43
18 omni parallelogrammo, complementa eorum, qua cirea diamétrnmint,
parallclogrammotumiinter fefuntequalia. >~ . & N . \ .
e A ' E_. & - Inparallelogrime ABCD,fintclrca diametra AG, ., |
- -paralielogrima AE GH,EFR GL& copleméta DFOH, )
B1G,vtin6.defin.diximus.Dico complementa hge
intei fe effe qualia.Cil enim 4 triadigulaAB C, CD A, « 34.primbs
qualia fint Iremds trigngula AEG,GHA her abillis
" demdtur,? remidntbiit trapezia € BE G, CDHG,xquazé spren.
- lia:¢ Suntaiit otriangula C GL C GE.zqualia. Quare « 34. prami;
Rt * fidetrahiturex trapeziis,  remangbung @qualia com. ¢ Fprom
' / L Y " plemeitta DFGH,EBIG. In omni igitur aral}c‘l:o;,; Tl
bt . grammo,complemoata,&c.Qpod eftendendumerat. | '
S€EHOLIV M

Y i} =B b & w1 Wods acthtorema demonfiratur a Procloy e-
' . tim\nﬁduopardﬂe!og"m{a.:itﬂdﬁﬂeﬂgmni coniungan
tur in puncle G, fedvelynkb altere fit femotum , velambo
‘4 Jemutud interfecent. Sit enim priis vnswr ab slrero diffaits,
U ikd e vomplemen fiwe figure quinquuangnle. Ve dn parafie=;
¥ AR " log¥ammo A B.C D,cwtadiamerrii 4 €confiffune parallelo-
il AU e piidmig A £ P GYCH PR:Dico copleméta D EF 1 H, B KIF G-
: e J N/ - eferqualia.Ci enim? triangiila A B C,CD Axquahiasinter i 34.pimh
2T Qv Jefind eemtriangsia AEF,CH £, wqmelin trianguli A G Fy.
€1k Beraneyeliqui complementa D EF 1H,L K1 F G, equalia. Quod eft propofirum. .- ba.pron.
A S G @ B SECENT feidmmiutudparallelogidma AEF G,CHIK,
T J l sircadiametyush confiftentia,itave commane partembabear
/M

).

H

. Aia.Cum enim © aqualia fint pyiengyls A BC,C D A; ItEtridn ¢34.printi.
t gula AFG, AFE;4 oriit religna quadyilatera BCF G, d 3.pron.
DCF E,equalia Sunt ¢ auté rdrfus equptia m’h&u&j FM, ¢34:primi.
IF L.Igitir fi bac addunsur dictis quadeilaseris, € eriine fgure £ 2 pron.
- BCIMG, D CLLE, &quhles, Cum'sgisur. G 8 equalia fint g34.primic
N | ‘triangula C1K, C1HRerunt yeligua complemita B G MK, i 3.pron:
g . S '_‘Q“ " DELH.etidmequalia. Quod e propdfisicte.” < - . - oo .
* Co N7 ER 57 M yuoqac Buins theoreniatis ium Peletario demonflrabimms, bocmydo.” - . - L

"ILFM. Dico adhuécomplomita D E LM;B GME,cffe 2qua=

ny

.S‘f\‘paraﬂclo'g‘:hﬁfﬁmiﬁ‘diuifum"fuénfitih_quqtupr parallelogtamma, ita vt exillis duo SR
aduylafincequalia; confftentreliquaduo circadiamerruin, .~ . wtea o
Dy c 115 daabusredtis E¥,G H,que fini paviBelerecis B C,CD, f¢4, fecent in 1, dinifam fit paralle=" " =

_l}gr_a‘mmamlB‘C'D,iisq'iiiiiorpnrallelq}dmm,qiwmm'adurﬁuha)EIH,Di'l‘G;ﬁnhquka.- Dise v

$ 4 '



te EYCLID1S CEOMETRIE .

2 o XL B feliquadud AE1G,CFIH, circadiametrii confifiere boc e&,
diainetvi & piunélo C, ad pundii A, dulld tranfive p puniium
1. Sienivie nom tyanfit, fecet diameter CK ArellamGH, in K,

;*'-P'*,"': fifievipoieRlGr per K, ducatur L Mparallela ipfi B Cb Evite
4-primi. ‘sgithr complementa BHKL, D G K M, equalia. Eft < antems’
¢9-pron. D G KM, maitié guash D G I F. Quare & mainserit BHKI,
dv.pron. 4 § D GIF.CAmergo D G IF, eghale ponaturipfi BE1H; 4 -
.. vit etiam BH K L,Waimé quam B E 1 H,pars quamrotii. Qued
B i abfurdum . Non erge diameter A Crellam G H,in K fecas,
;' o - " i Jed per punium 1, v4nfit. Quod ofi propofirum. :
44 “"PROBL 2. PROPOS. 44
- AD datam re&am lineam, dato triangulo zquale parallclogrammum applica-
1¢,indato angulo re&ilinco. - , _ ' :

DA A re@a lineafit A, datum trisngulum B, & datus aaiulm reQilineus C. Oportet igitur

"~ conftituere paraliclograinmi squale triaagulo B, angulum habens ea}ualem angulo C,& vnum
D = 1 lstuszqualereétz A. Con

titustur triangulo B,«e-
uale paralielogrammum
E) EFG,habensangulum
EF Gangulo C,¢qualem,
producsturque GF,adH,
wtFH, fitzqualisre&z A,
& per H, b ducatur HI,pa-
B F:la il:lﬁ gE. oicgrrens
rodu&tzinl Exten-
SRR M. et datull')deindeexl. F,dia-
o3t primi. meterIF,occurrens re&e D G, produein Ki & < per K, ducatur KL, parallela ipfi G H, fecans
" 'I'H, protra®amin L, producaturéue E F, ad M. Dico parallelogrammum LMF H, efleid, quod -
- queritur. Habetenint latus FH, mqualedatmre@z A, &anguFum HFM, angulo dato C, £qua-
disprimis  |em 4 cdm angutas HF M,z qualis fitsngulo EF G,qui fatus eft zqualis angj: C:Denique pa-
¢ 43-prmis rellelogrammum L MEH,zquale efttriangulo B, cdm quale fitcompleméte DE FG,qud! fe
&um cft ®qualetriangulp B.Ad dati igitur rei lined dato triangulo,&c. Qued eratfaciendum.
SCHOLIV M. ‘
~ @5 o 'Diff qwis aptes, lineam ipfam A dusawt,cffe vanm latws pavallelogramod,non dificile evit transfoy
e veparullelogrammumF M LH,adreGlam A, ex lis,qua in fchelio pro.
: ‘/ﬂ ~ </ pofitionis 31. buine libri docnimus . Sienimin N, exstemitateredte 4,
: - Jiat angulus aqualis angulo MF H,&r fumatur 1e@a N O, equalis vea
F M, compleaturd, puralivlegrammum,con s difte fcholio eraditum fuit,effe@um exit,quod gueritur.
- S D fortafis magis cx fonsentia Enclidis problema bo¢ conficiemss , fi fuperipfam re@am datams con-
Sirnams parallelogrammun,non axsem fuper equalem, cuisfmodifuit re@aF H,0re. Sit ergerayfusdata
v ‘velba A B,datum triangulum C D E,¢r dasss angnlss F, operceat, fuper reClam A B, confliruere pﬂdklo—
Srammam aquale triangulo C D E,in dato angsle F, quod ita cfissemms. Seitoyne laseve tr EVe-IhE,
i P 0 G__ D bifariam in G,dulug, reda,
' ) CG, fecagte ex fcholio pro-
Pofitionis 38.huins lib.trian-
Zalum C D E,bifariam, pro-
- ducatur yella A B, verfus ed
N partem,vbi parallilogram-

L mumonflruedum dupet ba

. I N\, bere angnlum . dato angule

. N\ F,aqunlem, v¢ bicverfagA,
) "HE  farg, AH equalicipfi E O\di

: ’3'Pfi"fi‘ midio luteris D E. Deindein 4,* conflitnatny angulus H A 1, angulo E,cqualis,deorfum quidem, fi parillels-
b.primi. gremmam verfu fuperisrem partem fis confiyuendum, furfum verd, fi verfus igfeviorem. Pofita asiters ye-
€ 31.primi. (4 Adequaliipfi E CoiungaturredaH 1. Et quia duo lusera H A, A 1,duobws lazeribm G E,E C,aqualia funt,
d33.primi. VeTumque vivique.angulosd, continent aqualesd erunt trianguls AH 1,E G C,aqualia. Post bet,s dilla per
€31. primi. LigfH B,parallela :.g.d conflituatur in 4, verfus banc parallelem anguins H A Langulo dato Fequalis, -
£ 41 primi, 6¢4 A LreBamIKinL. * DAGSGUIGPer Hyipfi A Lparallcls H N, fecante 1K, i M,* eris pavallelogram-

- S mum

b31.primi.
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LIBER PRIMVS _ B
mam AH ML triengnli A F 1, duplum : ER axtem & triangulum CDE, trianguli E G C, duplum,guiodt=
qualiaoftenfafint trsanguls E G C,D OC.Igirur cim aqualia fint demonflrara sriangals AHLE G C,% ¢- 87-prok:
runt equalia parallelogrammum A HML, ¢ triangulum C D E. lamvere , fumptareCta LK, daterelle
AB,equali,ducaturreda K A.producaturg, donec cum M H,prodn&u coéat in N,Gr per N, agarwr wpfi H B,
parallels N O, donec i O, cozat cum K B, protralla, ac tandem L Ay producatar vfque ad P, inréa N O.
Dico parallelogrammum A B O P,effc idsquod querisnr. ESE enim conflisntum fuper datamyellam A B.ha- .
bétque angslum B AP, dato angulo F, cquulem,® cim equali fit angwlo H A L, qui ingulo ¥, falims eft e~ ®'5 P""‘h
qualis. Dewigue equale e dato triangule CD E; © cims equale fit parallelogrammo A H M L; quod trian~ ©43-prini:
Zwle C D E,oftenfumfuit equale. L .
PrA x 15 verd buins problematis i conflyn&iome ipfanon differe, nifi quodrelia H 1, duci mok debes,
8cq,7684 CG. He enim proprer demonfivationem taneum dullafans.
AD D 17 bic alind problema Peletariss hoc modo.
Ap datam retam lineam, dato parallelogrammo confticueré 2quale triangulum, ik
daro angulo redilineo, '
r D S1 1 datarela ABdatumparalelogram |
-mumCDEF,¢r datwangnins L. Produca-
tur CD,4d G, vt D G, equalis fitipfi CD, &
iungatur G Esre@a:Erieg, triangulum CE G,
parallelogrammeo C D E F, equale,vt demon- _
Sfivanimss fcholio propef.41. d Fiat iam fuper d 44.piiitih
data recla A B, parallelogrammum ABHI,
aquale tridgulo CE G, boc eft,parallelogram-

K 1 AcC D ©  pualem; & producaswr AL ad K fit 1K, o<
qualis ipf Al iungaturd, recta BK. Dico trianguium A BK,comftisnsum fuper datam reclami A B.habensgg
anguinm A,cqualems daso angulo Lequale cffe duto parallelogrime C D E F. CAm enim triangulsim 4 BK,
«qugle fit parallelogramme A BH 1, ex [cholio propefit. 1. guvd equale cii confrudum parnllclagrainme
C D EF,conflas propofitum. , ' o -

PRt x 15 hisfce problematis k conffructione nen differt : difficilind, won e\ fi adbibeatsr precedens
praxi,quatriangulo E C G, parallelogrammi AB,H 1, fuper datayeda A B, in data angile A, conflruarnr:

) PROBL 3. PROPOS. 45 8l
Ap datam reétam lincam, dato re@ilineo Zquale pardliclogtammum eonfti-
tucre, in dato angulo retilineo. ‘ . -
Qv amvis Euclides ptépont hoc prableina ablolutd, nien tringendd nos ad certs aliquand
tettam lincam datam, vt in prcedenti propofitione 4 4.feccrat, tamen quiainfequentibusfre- * = |
quentet viurpaturin datareéta linea, placuit ipfum proponere vna cuth data rea lines. Siter _
: E_ H. \ re®adata EFs TRY
: “7 refilincumA.
BC, & datus
angulus _DiOq'
rtet 1§ m ‘ ‘|
::hﬁm&s& K
datam reCtamk
EF, parallele:
grammum m.
[ quale reili:
» e s ' ., HeoABC,qd
habestanguluth 2qualem angulo D. Refoludtiir reilineii in triangula A, B, & C. Deindctrians
Zolo A« zquale pa'rdlldn?umnum' conftituatur E F G H, faper re®am EF, habens anpulumPF, &4ipiind
angulo D,2qualem. Item fupecre@am G H,parallelogrammum G HI K, zquale triangale B, hi.-
bens angulam G,2qualem angulo D. Item {uper re@am I K, patilleloghitmum 1 K L M, e quale
triangulo C,habens angulum K, wqualem angulo D :Et fic déineeps procedatur, fi plurs fueriae
triangulain dato refilines: fatumd;s erit §od iubetur. Nam tria parallelogramma confirti&ts, -
.zuz quidem zqualiafuntre@ilineo dato A B C,cenficiunt totum vhuin paralielograniinum,q
c demonftratur. Duo anguliE FG,H G K # inter fe fudt aquales,cim vierqueequalis firangu. § ipren.
loD.Additoigitur temmuni angulo F G H,erunt duo r;ull EFG,FGH, quiducbusreftis #. ¢ 29.priméy

quiualent, “2quales duobus angulis H GK, F G H, ideod; hi anguliduobus etism retis mquales 4 s pren.

erunt.*Quare F G,G K,vnam reétam lineam efficient. Eadem ratione oftendermus,E H,HLvnam ¢ i4. primid
peftam lineam efficere,propterea quéd duo nng.x!i EHG,HIK ®qualesinter fefant,(f ciim fint £ 34- primid
;quales oppofitis anguliszqualibus EFG,HGK.) s & duo gn‘:!i HI1KJHG,duobusfunt te, g35-prioty

. mo CD EF, babens angulum A, sngulo I, o~ ‘ N
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“ 28.primi.

- €3; primi,

d34.primi.

func linez, -

S4.primi,

b3 iprinti. - o
T A : Bc oo .‘D tatora equalia. Quod est propofitum.
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&iszquales,&c. Camigitur EL FK, fint parallelz: «Item§uc E F, IK, quéd veraque parallels’
re@=z HG; Parallelogrammum erit ERKL Eodem modgldcmon&ral?itur,paraﬂclopg:a:n em:f:
IKL M,adipn&tum para}llelo rammo E FK L, ¢oftitueretetd vaum parallelogrammum EFL M,
Ad datam ergo re®am linei E F,date reitilineo A B C, eonftituimus zquale paraliclogrammum
'EFLM,babens angulumF,zqualeinaagulo D,date. Quod eratefficiendum, ‘

SCHOLIV M

P 4 x 1 vatione,propofitis quotcunqgue rellilineis, confticuemusillis ﬂmllelognmmum equale, ﬁ omia

refoluantur in trianguia, quibw equalia parallelogramma exhibeantur, fingulis fingula,per propofitioners
a4.velutsfaltum eitinhoc problematre . Nam cum omnia hec parallelogyamma efficiant ynum parallelo-
Jrammum,vti bic demonfiratim fuit, conflirutum cric parallelogrammum equale rechilineis propofitis. Ve
JSiquis intelligar duo rechilineapropofita A B,¢ C; Atg, AB,refoluatur mtriangula A& Bfingulisq, trian-
gulw 4,8,C, fingulaparallelogramma E G,G L1 L, fuper rectas E F,H G,1 K, iuxta artem buius problemaris,
aqualia conftisuantier,ex propofitione g4.evit conflructumparallelogyammum totum E F L M,equale duo-
bus rellilineis A B,& C. Et fic de pluribus. o

PR.A x 15 antem buius problematis ex praxi precedentis propofitionis (apiss repetita petenda ef¥.

- Hw creferrs poterst problema veilifiimum ex Peletario,quod wos tamen alia ratione, & bresiori demon
Srrabimsinbyng modam. . . ~
< Dar1s$ duobusreilincis inequalibus,exceflum maioris fupraminus inquirere.
’ o ' - - Hh F S: N1 dataretilinea A, & B,
. ‘ fitg, A, maius. Oportet igitur in=
‘ dagare , qua magnicudine rectili-
neum A, fuperet reilshneum b. *
k ‘ Fiat parallclogrammum CDEF,
in quocunque angulo D, equaile
- maiori rectilineo A. Et fuper re-
: . &am C D, parallelogrammi C D-
L G H,in eodem angule D,aquafe re-
e D G ‘i ¢hilineo minori B‘.gggoniam‘iﬁmr
parallelogrammum CD EF, fuperat parallelogrammii CD G H,parallelogramms EF H G; fuperabit quogy
Jigura 4, figuram B,codem parallelogrammo EF H G. Quod ¢5t propofitum. "

. R v Y ' . .
... PROBL .. PROPOS. 46.
A D ATA reQalinea quadratum defcribere.
T =€ . Strdatare&a AB. fuper quam oporteat quadratumdefcribere. Ex
: A, & B,«educantur AD,B C, perpendicularesad A B, fintqueipfi AB,
®quales,& conne@aturreéta C D. Dico A B CD,cfle quadratum. Cim
enim anguli A,& B, {increéti, é erunt A D,B C,parallelz: Suntautem &
zquales,quod viraque zqualis fitipfi A B. Igitur <& A B,D C,parallcle
funt & =quales: & ided parallelogrammum ¢t ABCD,in quo cim
AD,DC, CB, zqualesfintipfi AB, omnes quatuor linez zquales exi-
. ftunt: Sunt autem & omnes quatuor anguli re&ti, cdm C. & D, 4zqua-
N 3 lesfintoppofitis re&tis A,& B Quadratumigitureft AB CD, ex defini.
- - tione; Acproinde  datarc&alinea quadratum defcripfimus. Quodfa- -
T - ciendumerat. - S - ‘

Y ' Ex ProcLro.
qualium @qualia funt quadrata: & quadratorum squalium quales

R

LINEARVM 2
- S1% 1 primimre&eA B, CD,equales. Dico earum qua~
T EH & drata A BEF.C D G H,equalia guoquecffe. Duclis enim dsa-
) snetris BF, D H, crunt duo latera BA, AF, trianguli BAF,
duobus lateribus D C, CH, triangsls D CH, aqualia, vtram=
que vvique , cim ¢x definstione quadrati reite AF, CH, ¢~
quales fint reu A By C D. Sunt autem, & anguli A, & C, ¢=
quales,nempe recli. 3 Igituy triangula B AF,D C H,equalia ¢«
runt. Qugd cum fint dimidia quadratorum,erunt & quadra-

_SInT deinde guadrata AB D E,B CF G,equalia. Dico lineas quog, ipforil A B,B C,aquales effe. Cone
: el ‘ady . ‘ ’ wngauise

'
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iNRGANLNr enini quadyata ad angulum Bvtre3éABBC indire8iconfli- . -~
snantur.Et quonid anguli A B G,A B D, funt relli,* erunt ¢3¢« G B,BD, 4 14-pfical,
in divectii cogflitute . Ducantuy diamgtri AD, € G, iungantsr 2762 A G,
Cb.Quoniam igitur quadrata A B D'E,B C KG,equalia funt,r it Cr trian

gxla A BD,BC G, coram dimidia,aqualia. Addire ergo communs rhiengule

B CD, fier totushs tfiangulum A C D, roti triangule G D C, equale. Qioare
tridngnla A C D, G D C, ckm eundems habesar bafin € Dy ad éafdemy, fint .
partes,b in eifd funs paralletis :ideog, parallele fiont A G,C D. B quoniam, b39.primk
L vt in fcholio propef 3 ¢.oftendismms, diameter in quadrato fevat ungulos gua-
- F. - . dratibifariam,erunt anghli D A C,G C A, alterni femirehi, eog, equales. ' -
Duamobrem;t drpaiullele funt AD,CG. Igitur parallelogrammam it AD € G; ac proptera dredle A D, €27:primis
€ G,aqualis. Qsioniam ergqin triangulié A B D, BC G latera A D,C G,eipudlia funt,Cr angsili,quibm cala d34.primis
Vera adiacens, inter [c etiam aqualgs, cion fint femirecli, ve in fcholio propef.sa-oftenfumfuit; ¢ eruwt reli- €36.primis

’,-“ ,‘""‘q“ﬁ;, empe A B,ipfi BC,Crc. Qhod ¢ propofirsimi. . . : -

PR

$3 - SCHOLIVM - -

., Pos s v bacomnii winltd bresiidi probariper fuperpofitionem quadvarivnisis fuper alisd . Nam’

Iinea fint eqiales, fi vna alteri (uperponatur,congraet ipfe tnter Je. Ciim ergo & anguli fint equalesmem-
perechiconuenient quog,ipfi inter [¢, idgog, torum quadrarum toti quadrate congruer . Quodfi quadrath
Jint aqualia,congruent ipfainser fe, propeer aqualitatems angulorum. Igitsr & linca: alis vnum quadra-

+ - PR X 1 5untems buis probiemutisperfacilic eff. Sinamisiv 4d datumrsilim A B,in ultere extremo-

em,ve ia'w,mgampm&rukré-ﬁa, ipfidatereie A Baguelis & ex B,¢r D,adintersialum eisfdem

A B, dno arcus defcribansur fefein C.omtenfecites,inngantarg, re@e B C,D C, conflruBlam erit gualratum.

Nam A B CD, cim ex confivudlione fiz figura aquatimiateram , as g, aded laseraoppofitababeat equalia,
paralieiogrammum erit,ve ad initinm [choly propef:s ¢ demonfiramimm: Exiftence ergo anguio 4,1¢80,f ¢o £39-ptimi:
it O By Diredti, woc nom € & oppofismsanguine C,Gres - . §34-primi

- “ THEOR 33 PROPOS 4 = - 46
. INre@angplis triangplis, quadratum, quod 1 latere ré&um angulum fubted-
dente deferibitur; equale ok eis, qua a laterjbus re@tum angulum continentibus
dclcribuntur, quadratis: © . - - ' '
o L in 'trin'ngufo‘
- .y ABC, sngulus -

. BAC,fitreftus,s o4& prink
g  defcribanturque

BC. .quadrets

CDE. Dico

' uadratumBC.
. r E, 8efcriptum

y ‘ : L fuperh_tus BC;

' A o ~ quod angulo re.

o oppdnitur,e-
qualggﬂ'e duolsi \
audrati s IA;B F.
[ | | ,ACHI, qua
&R > .. o : kN _fuperaliaduzla’; .
sera funt defcripta, fiue hac duo latera 2 qualia fint, fiue inequalis. Ducatur enim re@ta AK,5 pa. £ j1. privwis
tallelaipliBE, velipli CD, fe.cans,B C,inL, & iunganturreite A D,AE,CF BH. Etquia Lo .
aoguliBAC,BA G, fuatredt, ceruntre@x G A,'A C,vmalinéa teQdicodéemdue modol A, AB, ¢14. primd
wvaa re&alineacrunt.Rurfus quizanguli A BF,CBE, funt 2quales,cdm fint rei,fi addatct com
snuoisangulus A B C4ficttotus angulus CB F totiangulo A B E,#qualiss fimilirergue totug an. 43.prowemd
inh“ BCH,tatian loA C.D.Q\uhcniam igitur duo!af:ra AB,BE,trianguli A B E,2qualiafant
uobus lateribus FB,B C,trianguliFB C, vtrumque vttique, vt conRat ex definitione quadrasi: |

Sontantem & anguliA BE,FB C,totitenti hifce lateribus gquales,vt oftendimus: ¢ Erunttrian. ¢ 4primi.
gulz AB E.FB C,2qyalia. ER suté quadritim, feu pinsllelogrammum A BF G,/ duplum trien. f4spriwh . "

. gaki FB Cedm fintintet parallelas B F, C G, & faper candem bafin BF: Et parallelogrgmpmg_

REKL, uphun trigo

> . .
N .

P

iABE, quod fintinterparallelas BE, A K, & (upet candem bafin
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ad.’nmm-_‘f.- e B Y : R %_aulequalig
e M ‘ : erut quadratum
- ABEG,& paral-
g lelogrammi B-
EKL.Eademra.
tione -oftende.
thus,zqualia cfle
adragrum A C.
I, & parallclo.
remmum CD.
L.f‘En‘nenim
_.-rurfpe-.trian
. -.:Aen-.ucﬁ
. ~qualia,ideods;
- yum dupla,par
lelogrammum vi
Co S delicet C DKL,
A quadratum A C H],zqualia erant. Quamobrem totum quadratum B CD E, quod componi.
tur ex duobus parallelogrimis BEK L, CDK L, zqualeelt duobus quadrais ABFG,A CHE
3 | A

T

b g primic

KRR IR v '.»»“‘“ .
« BEPR L

GUVTIIE g e, |

A

In reftangulis ergo trianguli$, quadratum,&c Quod demon@irandumerat. - _
i e SECHOLIP MY T T T
F.4 c 112 extheoremate iffo quinis intelliges,im triangulo amblygonio quadratum Useriavbsufe ¢m:
Ivoppofisimains wife Huwbasquadratis fimul aliorstm dnorum lasqrum ; I guosis agrem trangulo quadra-~

fuums Luveyis vni acurornm angularnm oppefisi minws effc duabme qundratis fmul alioyum duerum laterums,

Nans f{ snguins coarilaretwr,domec ficves vectus munensibus ifdem lateribss eam ambientibws, cuaderet la-

o 2ué oppofiswm weinus : Si anresw acutus angwini dilxrarctus, dowes ficree reclms manentibsh iifdem laserifug

CUVE eumamblentibus; fieret-lntus oppofivym waine,v2.pasct. Ciim erge quadrasum laseyis anguloredo oppofiri
w5 gqualefithic oftenfum duobus quadratis fimul aliorum duersm becerims pey Pisusnrm eft,quadrarum lusee
vis obewfo anyulo oppofiti effe mains duobsus quadyasis fimul aliornin duerum Laternm : quadrasum verd la-

0 o terisangulo acuso oppofbti effe shinus dndlss yuddrasis fimul duorim lagersim veliquirum . Quant autems

iludmaiys j,i.r,gﬁ-'Qu_qré_izpc‘mnw,demuﬂubit Euclideslib.2. propofir2.dray.” ~ _ ‘

" @7 o N 1.4 s verd vheoremis hoc pulcherrimum ¥ veilitateiq habet infignes, opevepretiu uditani

Fenrare  Wum illed aliieviid dessonflrari:pdffiie | Varidrn aliguansiliniconfirulione ; quod Peletarin fine

propertionibus fieri poffe megauis.Sit exQornrfas triangs -
lum A B C, cuis angulwm B A C,refius fit , produllisq, la~
seribus B A,C A,adpartes angulirelti,fiunt.4 D, AE, ipfis

A C,A-B,equales; ¢r perC,D, B,E,ipfis A B4 C,parallels
agantuy, cocuntes iXF, G. Et quia in parallclogammmis
CD,BE,*tamlatera DF, ¥ C,oppofitis latevibus A C,

" . AD,quam [xtera E G,G B,laseribus oppofitis A B, A E %~

>
) B D qualiafint,eritweruingme paralelogrammum aquilate-

LAY
- i

" yumiSedrangals omnesrecti fine® Nam F,G, oppofitis
- 7efisDACEA Biaqiales funt,ideoq, re@i : Angali auté
© CyD,B,E, re@i funt,qudd veeruis.C, D, cumredto D AC,
T ¢ veernis, B.E,cumyecto E A B,< equalis fit duobus reclis,
-7 . O§adrataergo funt C D), BE,latéram AC, A B.Productis

<o B , ctlam Lazevibws F D, G E, donec conueniantin H, evigan-
urinB,C,ad B C.perpendicu :/ﬁ L,CK, fecaftes G H, FH, in I, K, inngarurd, re€a 1K. Ecquia, fi are-
&icangulis 1 B C,A B G, anferat i 4 A B I,reliqui A E C,G B1, equales funt yfunt axté &
, ... re&ianguiBACBG Lequale$terunt duo angéi A;B srianguli A B C,dnobus angulis G, B,trianguli GB 1,
da8.primi.’ quales, veerque viigue : Suvs gutem & latera A B, G B, illl adiacéntid équalia,ob quadratim BE:3 hgimt
tus & tam latera B C;B Lquam A C.G Lequaliaerigt,&r reliqui anguli C, 1 equales. Non aliter in tingsb
lix ABC,F K Coequalia eyunt tam latera B C,C K quam A B,FK,& anguly B.X: propreréa qudd dito angulh
o 2102+ AJCotrianguli A B C,duabus angulisF C, triangsls F K C, aquales fint, (cit A'F, vecki funts & duo anguli q,;
 veligwi duorsm reGorum, dempro communi A CK,) G.latera A C,CF, illis adiacentia «qualip 0b quadra-
evpron. rumCD: Quarere@a B hC K inser f¢ coiam aquales erunt.£ Cims ergo fins guog, paraligle,t eviens eciamy;
£ 28 prini. "BC I K; aquales & paralieles Quadrasum igisur.efd B C K 1,laseris B C,cvim quas oy esus latera fint equas
g 33.primt. id; ¢ omimwes anguly recti; quodanguli1.K,oppofirigredis C, B, dqueles fist: Dico e1gp gungtatum C hdsie-,
bhiundratis BE, CD, aqualecffe: Dulia ensmexH, per A, reits AT.AL,ipfis BL,C Kpuamllele ot Namy

b34.primi, gifiad G'EFi B Aequalis tiiGr B Hyipfi A D b¥ceiipfi G 1,qunipf AWMAD,WMMWK?:;

. v

b34.primi. (_

€29.primi.

'
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SILTRBRRCERIMVES Iy

"0 aildiex comomini E 1 vota H1,toti G E, hos offipfi A B dqualis Ciom exgoi1; AB, fins esivirtparalleles® 2 33-primi.

‘vant gibg, B 1A R pirallile & equales:Bodemg, modo A H.ipfi C K.parallela sfiendetur;&r equinin.Que-

wiam igitur® tam quadratum B Es paraBelogrammo B H; fuprr eandenms bafin A B, qsi parabiologrammuun b 3. primi,
"BY tidets paralelogy.irtmo B flipr eandembafin B1, ¢jnaleefd,c erit quogy quadratum B E, pavailclo~ ¢1.pron.
Sraniteo BT, eqiisie. Sic etiam quis twin & qitadratum C D;parallelogrammo C ik, fuper candem bafis 4 €, d i5. primi.
quam parallelogrammum CT, cidem pavallelogrammo G H, fiiper eandem befin GX,equals e\ crit qgog, ¢ 1. pron:

M‘{ 4m C D,parallelogrammo CT, equdlg. Totam ergo quadrérum B C K I, ex duobus pargllelograms
OB, OT,somipofitum, dusow posdratit B E,C Dyeqicalt. cit. Qaod erat dewonfirandum. A
ALIT ER. Locorele HY AL/ iwngawtur ducveite AL, AK, per. 4 ipfis BT, CK, parallela duckesur

L L Quomiameengof tam guadrasummB Ey(offendersus pnims vt prisis, B Kﬁ;’C D, quadratacfs fategum € 4i. primi.

WA B.A C. Nrianguli:A BRI, fuper canden bafin A B,quam paralelogrammi B T, eitifdenis Yriangil AB 1,

Bprereandems hafin i hiuplum e 8 erit quadratsom B E parallelogramma B,aquale. Paritatione,qhia® $6.5r00.

)

B gundratan C.D erienguli A C_K,ﬁcgq eandem bgﬁ{z‘@ C.guam pgrhﬂ'clopammum,c T;ciu]é{em tian ! 41.primi;
SUEAGK, fipereamiom bafin C K. dyplym oft,} evit gyog, quddrarsim C D, parallelggrammo CT; iequbale. i 6.prow

Quam ob rep yepriiiscerem guadratum B C K Lex paralllagrammis duohud BT, CT, conflarussy dufbus
gugdratis B E,C Dsequale eit. Quod evas offendendum, / \ i

At TreRtecoredaram HT AL ALAK, ducantat pbr F,G, ipfis BC,1 KaparalleleF M, G P Jecautes

{

4 §,CK,inN,0,¢» B }g},ﬂ; RS, E¥H, B RipfT R'Ojequals’ Qwomiahi exim inguli O, Rsrodi fifii, & k29-primis

O K F,R B G,quales,god vierquc angulo A-BC.fupra ofenfis fit equalis; efune goo amgals O,K sreangmli
F O,MO&W R,Btrianghli € BR;aqunlesyrerque Versgue:SarRautem G laterd E,Kaﬁ.@x?”“!‘d“,‘
centia equalidudd verumque (Aprafie ofteufiim spfi B Gaquale. L ifitnrce batera K QB R, equalia crynt.

) 26 pring.

Irdgue gitoniam ™ tam parallelofy avamy B CF N, B C OM, fuper candembafin B Cquam parallelogram- m3s.primi,

MAKCS G BCRRfupezeandem bafin B C,2qualia funt, eftq, parallelogrammum B C P R paralelogram
mBPIK OM, equale, b retas B R-K O, oftenfus equaless (N hinc fit, vt fi voum alteri fuperponatur  fibi
TR porongrusinnprapres larerumangulorwsud,cqmafitasent) eramt amboparallcipgysmma B C F N, B C=

SLipotiqeadrare B CK 1, txduobys parabelogrammis B€OMIKQM, compofito squalia.” Cim ¢rgp 1 35-ptidmic

tam quadratum C D,parallelogrammo B C F N, fuper eqndem bafin G F, quiwi guadratum B E, paralielos
Spasuneo BGS.G fypergandem bafin B G,equale fit; erunt quog, anmibo quadrasa C D, B E,cidem quudrate
FrC K Liaqualiop. Quod deymouflrandum evas. S ’

= il ou B i bunerodum alic demonflrationes excogitari potersnt . Video demonfiyationem Euclidis
Smpliciopems efe, & magisgapeditam , g non iniucuandumtamen eft inteligere , varsieSemonfirationibue
AR vwisa maalie eonfmari, i S

- o RNH B X QPR adairabilis fg,pu i
faridinirnpiunisf, ige Mufis ighimolasit, quodye n tam preclaro insesyaadiunerint Suntqus putent
Mﬂ“’ﬁl‘ﬂ{ centumboneqsfi taphen Proclo cnde,ndum‘afl,g;um Mllﬂl’ﬂﬂwll\) obtulis.Fortaffe iu(fm Py
.MQM‘.,_?{!Q'W;JZI' valynryex wumeris actaﬁoﬂcm‘ ﬁ«mpﬁtL sheoresma hoc mneﬁ&rn . Cﬁm enim hot
B PHMASS Jeti Y- Sygenteroffés contemplats,vidifféeg, quadrasumsnumeriim waioris equalen cffe quas
ol ss WOPE Rl U CTPOLIC rjang whum.Calenuprchins masimuny Larss duifum ciat it s partes
AN, Wiy ivakisfdem Pragugtudini O religuin £, Q?Qﬂ&o,conﬁfffﬁ!‘i' anguli ful bis duobus
Lareribus contentum, inuenirgeum effe ve@tumi, 1dg, it guampls '

emplutimis alis wymcris, v 1n 6.4.40; &7 9.14.15

Coc. obfernanit. Quarcinguivendum effe iudiuuir,n:;n in omns trianguloretangulo quadratum lateris;

'r“"i rectaangulooppanitur , réliguorum laterum quadratis aquale gfet . quandoquidem omnia triangyla;
quorkin laresahabebait magnisudidiem [ecandiondFos pumeros,continebads vuum oigubum velumn:Ar
sra Yaridem mirabilé bot theoremid Wiakmiaaniini Voluptave adinaenit firmad, vasione demiflridsis. gﬁ
vl Euclides wiraidiens i veGdumumiptficiadis 1i6. 6 propf 31.9bi demongbrauit.yon folim quadraxm
L d,qiodreRo }iwg'k‘lﬁﬁpvn‘_imnhid; Nffegialratis réliquorum dworsmsinternim s Verim etiani figns
pavw g Ramlibetyellinedm [¥per Lasadiettvinigilo oppafissm confiruam,fine ca fit Kiangulum fine quae
drangsuininiic: ﬁﬁkm effeduidus fiywvls i fuper seliina Intty a deferibuntur,dumimodo priovi fint fis
w55, fimilistrd, e/t Ape 4 Vibidvm S enatemids.s ) S 7
< O AL E R 3 oM RN e i\ N menietomo, ghorim maxiimi quadratumequale

off yynadruisvelinuonninmbn <0y FREINE eXPII, qusmitm padlo biciu(medindmériiniteniantsr.

IheB W igicurbid tribsanimieri y. 5.s R BIpliciniu b ebunetsir aly tres,6.8.10. fi §idem srsplicentie?,xnr<
LI ALY 135 9.12.15:8p fPpuicdrupliventis, shuitientur bitres 12.10.20, Atg, it4 reperiensur. qhoscusig, My,

5 PO il ered per gutiicunque muitiplivintir alimetam' \ Trunsur tamen & Proclo due vegule , quibn

sz e ot i} prediChi nimbri nulle Habitk patione iloruhe brivm. Prima afiribivier Pyrbagirs, & o busifs
Mo &P, Sumatut pro‘vitnimo quicanghé wiierusimpar, VP 5.ex quditn wlios vepevies. Bx quadrato simerd

accepti, vt liic ex 25. vesice vmitasem. Nam reliquinsimdri dimidinm, videlicet 1) exitubore nRm¥rs s cnif
addatuy vnitas, exurget tertins numerss 13. Huiss igivhr quadratum equalé eff quadracis aliorum. Quddfi

NISTUT WY (8P ks 4Ot fuiffs b.mwutmiﬁ&memu&mah:wmah
- x 2y .

imei buis theorematis ad P]g%omm réfertar , qui, vt .

o
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o6 EVCLIDIS CEOMETRIE
"oy Plasoni, qua palis vil. Accipiatuy numerss quicanque pavmempe 6. Ex buim dimidy quadrate, nimirop
9.detrabe yuum, cidemq, adde vaum habebig, relsques dues numeros .6 10. primms surem et é.nimzrags
- WEmCTe par acceprus. Hacregnla fi accipiaray pay 10.v¢pexientuy alydgo 24.6r26. ey
Corrrcw Nt »r ex selcherrimo bos Zr:ogon muente plurimafcisn nom inincunds tam theorge
IALS,qRAM probiewmuta,e quibus vifum eit ea duntaxat ins medinm proferre, qua viilicatems magnamsbw
Gepmetvick alaura cedanturinitiumbing fumentes. - SR
. B L o _ B
A 32 S1inquadrato quonisdiameter ducarur, quadratum disme
N i tro deferiprém duplum eritpreedi®ti quadraci,
_IN quadrats ABC D,ducatar diameter AC. Dico qiadvatum A C,dde
Plum cffé quadvari A B C D. Ciom enimin triangilo A B C,anguli 3, roitis

a47-primi. | Jies® evit quadrasam lateris A Coaquate duvkws quadvicis aserum A B G,

Cim igitur quadyatalinearam A B, B C, equalia fint, quodlinea AR, BQ,
fins aquales; eric quadrasum linea A C, duplum caiuslibet ilorum, vt qudy
dratilines A B, biuc ¢}, quadrati AB C D. Quod eﬂpnpp.u. SRR

5 : < - - - - -1L S S i N
. QyaprAaTvM diamerri igusee alcera parte Jongioris L .

‘mquale e duobus quadratis lacerum ingqualium. . N PR

1w alsera parte longiori A B C D, ducatur di AC;Orquia | - NU Ry
V47.primi. M sriangnlo A B C, angulsi B, eft velhw, erit quadrarum lateris AC, S N SN

. equale dnobws quadyatis lasernm imequalinm A B, B C. Qxpd fiore- | . o
pofitam. S - TR L N\t

‘ "I11L ~ » Q

S1 fuerint duo'triangula retangula, quorum latera re@is angulis oppofita finc wqurai
Tia, erunt duo quadrata reliquorum duorii laterum vnius wrianguli 2 qualia duobus quas
dratisreliquorum dgorumm lacerumaaleerias, R T T
‘ T e P YRi4xsrron P,

. _ ABC,DEF,engsli A, &%
e e iy lasendqee oppofina
T " BCEF squilia. Dicodud.
qiadrata Leterum A B,A C ffo
malfunpa squalia effe duoe
© " bws quadvaris: Lirerams’ D E)
DF, fimul fampris. Nawi qiins
ic) Wvatalineasi BC,EF, kqnad

 lie inter fe funt,chm > ipfd

£ y £

¢47.primt. Linceinter [t ponentar aquales : Quadrato antem linea C,* aqhaliafani quadiats lincaram AB, A CvEe

4 1.pron.

€ 13.proa,

£ &.jricni,

g3s.primi.
b 47.primi. 7

"Dveava quadrarisinequalibuspropolicis, inuenirealia ddo guadiars, e & #qu
, l}a ﬁntimerfe,&ﬁmul(‘ump_ugquﬁs cnires R u
N U SN T A & Bylareva dnorom quadiatoruss inequnlinm, Frap.

‘h,

et b Q_Wm:;uduulm{wmp F.E Praqualia quadyate limee D E;: ' Sedcidem qu 4
i 47.pnmi. linca DE, equalia fRnt quoque qnadratalinearum C D, CE. Igieur, M‘“ lincaram D F,EF, k aqunliq,
k1.pron. Jne guadsatis lm"f"p GEC. Qned ¢/t 2rOpefitium. . A

QRadraso linee E F.aqualia funt quadrata linearvm D E,D F.3 QuadraraergoreQarnum A BiA Gty
ie&lrﬂnpE.D'F{qq'tfa'li(ﬁant._le_leﬂpnpoﬁtdm. T S

-

Ll Tle g
uobus inequalibus propolicis fimulimpcis,

P

~wngulusrellus D GE, firg, D C,relaaqualisrele B, &rreta C K,
. 768 A. Dulbadeinde reltaD Evoniungente dvo punia D, B, con
- fisnameny [upey ip[am duoangulifewire@iD EE,EDF,* cozame g,
recle D F,E Fyin F.Quonid igieur i8 trsagulo F D) E, anguli F D ki
- FED, aquales funt 1§ wrant & lasera D F,EFrequalia,dedgng ¢
- quadrata soyundem lutcrym aqualin, Divo tam, cadem gaadyate,
.. imearum DF,E F,equalia cffe quadrach linearum 4,Gr B, bogeid;
- guadratis inearnm CE\Gr C D, Namsimntriangulo D E F ay-,
&XIiF DE, FED, faciant vngmrclum; & erit reliqum amgulng y,
LS

.

s RN

-~

~ - . ~>~~,_.,-‘Y~AV; e nun v Lo s e
PRO n?nudnbulmqm;qud.bw id,quo plus poseft maior, § minos..
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LIB]ER PRIMVS.

c. —‘A ,I

" 8 4
Por enr 14 lines vedle dicitir cis qud‘uiu

Tantum enim queliss vecks linea. paffe dicreur , quan-
tum efl eius quadratum. Sint e1go duelinee inaqui-

les 4, & B, oporeedtque £ ngﬂofure, quanto ma: fir

quadyatiom maioris hnu A,quam iningvis B. EX quaz
uss lineare@a CD ﬁmutur CE, cqualu reéla A; &
EF, équalis velte B. Deinde centio E, & interuallo
EC, femicirculis deferibatur CG D &r eX F; dica=

thr F G, perpendicularis ad C D. Dico qudratm re<

® 8e 4, boc efl rella CE, j' bi equalis, maius eff 5 quam

q:udram refla B, bnc eft,rela EF, fibi equialis,qtiadratorelle F G. Dullaenimreta E G, evit eiss qua-
dratum equale quadratis rectarum E F;F G, hoc eshquadyatumrede E Cyills ¢qualejwpernbxt qaadmmm

n&a E F,qudwo re@¢ F G.Quod eit propofitiem.
\

I

 Prorosttrs qudtcllnque quadratis, fiue zquahbus, fiue mequahbus,muemre qua.

dracum ommbns illis 2quale,

-1

rectus FK

G« ¥ ABCD.E

39 Stnr lateraquingue qundmton A,B,C,D,E. Oyamuq,
' inuenirequadratum equale omnibus ilis quingue. Fiat angulus
rew F G H, fitg,re@aF G, equalisyelle A, &rreita G H,recle
B. Ductadesnde relta HF, fiar angalus rectis FHI, fitg,H1, &~
qualis1e@e C. Dula rurfis vecta i F, fat anghius reftus FIX,
fit4 1K, aqualis releD. Dudi dejiqueredta K F gt angulis

L, fitd, KL, dqualisrede E; dicatiig, veits FX, Dico

. quadrirumreéte F L, equale q]‘e quingue quadyaris propafirie.
Quadratum enim recte F H,® eqiale e} guadratis reclarii F G;
G H; hoc eff quadratis rectarum A,Cr B. Rusfus quadratuinre-

2 47.primi.

by 7.primi.

‘BaF1, cagualees? qudum m‘hmm FHHI, & idcirco quadratisvye@arum A,B, & C. Item guadratum < 47.primi.

- vele FK,4 equale eff quadratis reGarum FLIK, zqu, quadratisredarum A,B,C,¢ D. Denique quadra- d47.primi.

‘2amredeF L0 qulg e5? quadyatis reBarum F KK L ac propterea quadratis veciari 4,8,C,D, ¢y E. Quod € 47-primis

% propofirum.

VIl

- Proroszrrs duobus quadram quibufcundté, alteri illorum adrungere Egura., quk
reliquo quadrato fic zqualis, ica ve rota figura cdmpoﬁm ficeriam quadrara.

K "L

ThN ‘-'];;‘ ) .&

an T guo qiadrata ABCD; EFGFpropaf.

3

tumq, fir nadraso A B C Dsapponere figuram,que fie

© . - equalis quadrate EF G H, Cre. Sumatix recta B1, ¢~

E H  qualisre@¢F G,hoc eit lateri qiacrati EF G H. Ds~
‘ Aanutemrela A1,G praduéh recta B A,ad partes A,

, ' nccipiaeny BK equalisre@te A perﬁuamrg, quadra~

LN e . { tum BKLM. Dico figutam AD CMLK, quadraro
BN o  ABCD, adiunclum, equalem c]c qiadiato EF GH.

Quapiam enim quadyatamredé A1, hoc ei?, quadra-

tum BKLM, faqudee:? quadratisye@arum A B,B I; £47. primi.

Boceid jusdrats ABCD,EFGH : frauferninr conitiine guadratum A B CD, Ermmmlnt jigm AD C: g;.proi;

Jlbx,tquho qudnm EFG . ,Q_ud efd propofitumi;

) VIIL |
“CogNrrrs duobus latenbuc qmbufcunque tilanguli re&dnguh in cogm{:onem fés

ﬂquxla:em petnemre. o

Sir mgulm 4, veBusin mangtdoA BCfined pri

" amim cognita latersa AB,AC, circa Mgulum rectum,
quorum A B,ponatur 6. palmorum,&’ A C;8.Qstoniam
igitay quadrata reclayuin A B, A Cnempe qutadrati pal .
i 36.€ 04.Bequalii funi quadratoreda B C fiila cd Ba7:ptiniis
dunganeur fi f mul; efficiesur hoc qadratorii palmorurs
"+ ioo.Larms ergé B C,continebit io.palmos.Tantuimi chim
oft tarws ; fen radix guddrata 100.palmoricin, vt perfpi-
cunm eft apud Arithmeticos. Sint deinde cognita lares

#% A B,B C,fitg)A B, 6. Jqlmmtm,c'f B C io. Quoniai .

r



s EVCLIDE!IS GEOMETRIE
R igitur quadratarearum A B,AC,? equalia funt qua-
A . . dravorelle BC; fi quadratumrefe A B,qued continer
palmos 36.detrabatur ex quadrato recle B C, qaod cst
Prlmorumiooremancbit quadratiredte AC, 64.pal-
morum. Latws exgo A C, comtinebiz 8.palmos. Tanta e-
i est radix quadrata, feu latss 6.4.palmorum. Quod
ef propefitsum. Caterumnon femper bac arte insenien
. tur numers rationles , quia now ommis numerss babee
B 4§ - Lars ,radicémue quadsatam, vt notum et apud Ari-
o : L thmevicos. Vnde latws inuentum fepe numers exprimi
nequit, nifi perradicem fierdavis, qiam vocant. Sed de bis alias. ' , .
. IX ..
S1 ex angulo i duobus lateribus inequalibus trianguli comprehenfo ad bafin pérpert.
dicularis ducatur cadens intra riangulum, fecabirurbafis in partesinzquales, maiorque
pars inxca maiuslatus erit. Eccontra, fi bafis A perpendiculari fecetur non bifatiam,erune
. duo latera insequalia,maiusqueillud erit,quod maiori bafis fegmento adiacee. |
o ' 'CA D AT primim in triangulo AB C, cuiss Latws A B, mains
fit larere AC, perpendicularis A D, ad B C, deniiffa intra triangs~
lum,qsod tum demum continget,quando veerque anguls B,C, 4=
curus eft, vt ex corollario 2.prapo/17.conflat. Dico fegmérum BD,
offe mains fegmento C D.Quoniam exsm® tam quadyatum ex A B,
quadratis ¢x AD,B D,quam quadratum e A C,quadratis ex AD,
C D, eqinle eff : Eff autem quadrasum ex A T, maiss quadrato ex
D ¢ 4c qudd larss A B, latere A C, ponatur maiss; erunt quogue due
quadrataex AD,B D, maiora duobss quadratis ex AD, C D : Et ablato communi quadratore@e AD, reli-
quum quadrarson ex B D,relique quadrase ex C D, maiss eris. Quare ¢ reita B D, maior erit, quamreila
CD. quod eft primum. . , : )
" Fuacrar deindeperpendicularis AD,fegmentam B D,mais fegmento C D.Dico latne A B,maiss offe
, o larere AC. Evit enim quadratum ex B D,quadrate ex C D,maiss. Additoj, quadrato commsuni ¢x A D,duo
¢ 47.priml. quadrataex BD,A D,duobus quadratis ex C D,A D,maiora erunt.Cum ergo < tam quadratumex A B,qsa~
dratis ex BD, A D, quam quadratum ex A C, quadratis ex CD, A D, aquale fit ; erit quoque quadratum ex
A B, quadrate ex A C,maiss; proptereag, & Latus A Blatere A C,mains erit. Qaod est prepoficam.
At o » 2 inbiic modum plurima alsa ex inuente hoc Pyrhagorecoligi poffunt : que comfilsd,pe Lectoxi
molefti fimusshic omittendu cenfisimus, & in alium locum differenda. N
TH E 0 R E'M A # & porvé hoc Pyshagoreo multoyniuerfalin o5t illud, quod & Pappo demonfliatur in
omnitriangnlo fine illnd reangulum fir fiue won, ¢ de quibufcunque parallelogrammis fuper latera trian
Znli conflructis samreclangulis,quam non recangulss etiamfi non fin¢ inder (¢ equiangala.Quod nos in for-
.. mamtheorematis vedigentes,clarins hoc modopropofuimus,¢r meoindicio generalius adbuc,quam Pappus.
_IN omni triangulo,parallelogramma queecunque fuper duobuslaceribus defcripra,z-
aualia funcparallelogrammo fuperreliquo latere conftituso, cuius alterum latus zquale
fig,& parallelum re@tz du& ab angulo,quem duoilla latera comprehédunc,ad pun&um,
in quo conueniunc latera parallelogrammorum lateribus crianguli oppofica, fiad parces

. anguliillius producantur. °
> o © 817 triangnlam quodcunque A B Cionflisuantitr g, fuper-ba
tera AB, AC, paralelogramma quecusg, AL D E,A CF G, guyrd
latera DE,F G,quelateribus A B,A C, affumptis in triangulo oppe
wancurprodulaad parres anguli A, dicislateribus A B,AC, cpm-
prebenfi, conueniar in Hducaturg,refta A H. Dico parallelograms

l47.pﬁmi. )

.....

4 AD,AF,aqualia cffe parallelogrammo fuper latus B C, defiyi-

pro.cmiss aleeri lasws aquale fit,&r parallelumyecle AH. Produila

enimH Afecet B C in L, &y per B,C agamtur BLCK,pavallelaipfi
L AH, iungarurg,reita 1K. Quoniam igisar paralielogramma funs -

d3gprimi. T BIHACKHA;d eritviraq, B1, CK,ipfi A }I,pqd&lkiﬂg,adci

e30.priti. b inter ¢ equales erknt BLCK:® g citmm fint etinm paralicla, g eidem A H.parallelafint aunt quog,

£ 33. primi. B G, K,paralicle, & equales. Qure parallelogrammum e B CK 1, fuper lasws B €, babens alterym Letss
g3s. primi. B ,rede A H,equale; & parallelum:Cus quidem zq‘u:‘:_lia oftendenda ﬁm&pardelogmymf AD,AFS Qwia
. }rgd aquh'cﬁn; paraliclogramma A D, A B1H, quod candem luh\nxt_ bafin AB, in c_ﬂwqqe fins p)y;t-
* hs.primi. lelis A B,H D;b Eitantem ABEH, parallelogrammo L, equale, quod illud o boc eriam candem 52:73:
: s ’ ‘ . AL
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 EIBER PRIMVS - .89
. ' bafin.B 1, cifdemd, fit parallelis BLLH: Evit quog, AD,
eidew 1L, aquale. No# aliter oftendemus, AF,ipfiK L, effe
equale. Quareparallelogramma AD, AF, paraliclograms .
mo B Kyequalia funs. Quod ¢St propofitum. )
. _ Pur ey sconftruit figuram aliter . Nam fumit re-
NK '~ B AC, AE; & ALAG,indire@um pofitas,ita vt paral-

; D L _ O \ F lelogramma A D, AF, fint aquiangula , habentia angulos

/T ' ' - AE D,A G F,anyulo B AC, mternos externo equales,cen a19.primia
T L = NV - bes cins figura indicat Sed ves yoiserfaliss rem propofui-
T 3 -k S muvemanifeflumedt. .

. -THEOR. 34. PROPOS. 48 . 47
.. $1 quadratum, quod abvno latcrum trianguli defcribitut, zquale fit eis,quz A
-reliquis trianguli Jateribus defcribuntur,quadratis : Angitlus comprehenfus fub
reliquis duobus trianguli lateribus,re@us eft. s T

«.~ . DsTtvrrtriangulum A B C, fitque quadratum lateris A C, zquale
-quadratis reliquorum laterum B l,B‘C.'Dica aniulum ABC,eflcre
&um. Ducatur namque BD, perpendicularis ad B A, & ®qualis se-
&= B G,conne&aturdue recta AD. Quoniam igitur in triangulo
ABD,angulus ABD, re&tus cft: « efit quadratumreétz A D, xqua- #47.primi.
le quadrausreétarum B A,BD : Eft auté quadratum re&2 B D, qua-
dratore&= B C, 2quale, ob linearum zqualitaté. Quare quadratum
re&z AD,quadratis re€tarum B A, B G, zqualeerit. Cam ergo qua-
dratum re&z AC,cif[dem quadratisreétarym B A,B C,zqualc pona.
tur;é erunt quadratare@ari A D, A C, inter fe ®qualia,ac propteres 4 1. pronus,
& re&¢ipfe AD,A C,zquales. Quoniam igitur latera B A,BD, trian
Aibadal I , guliAB D, zqualiafuntlateribus BA,B C, trianguli AB Ci & bafis
-AD,oftenfa cft zqealisbafi A C: ¢ eruatanguli ABD,A B C,2quales:Eftantcm angulus ABD, ¢ 8. primi,
ex conftra@ione re&us. lgitur & angulus AB Citeétus erit. Siigitar quadratum, quod abvne
Jaterumtrianguli defcribitur,’aqc, Queddemonftrandumerat. . . .
v " SCHOLIV M - .

CoN 7 LR 57 M th antem tbé&cm bocﬁa;edm_tic theorematis Pythagorici,ve perfBicunm e, o

Triangulorum comparationes.’

Novs M modis duo triangulainter fe comparauit Euclides hoclibro . Primiim quari.
do duolatera duobuslareribys 2qualiafunt, verumquevtrique, continentque angulum
angulo #qualem, ¢ collegit @qualitatem bafium, reliquorum angulorum, atque aded to 4 4.primi
sorum triangulorum, L ' : N
. Drinpr,quandoduolateraduobuslateribus equalia fune,verumque verique,bafisq;
bafi &qualis, cintulit equalitarem angulorum illis lateribus comprehenforum, Vbinos ¢8.primi,
‘conclufimus etiam 2qualitarem reliquorum angulorum, totaque triangula probayimus
efle #qualia, - : . ~ '
Ter110,cim duo latera duobus laceribus funtzqualia, verumquevtrique, compre.
henduntautem angulosinzquales, / oftendir bafim maiori angulo oppofitum efle maio f24.prim
sem bafe minori angulo oppofita. S
Quy arT0,cimduolatera duobuslateribus 2qualia funt, verutnque verique, at bafes
‘i)nzqn_algsf ¢ demonttrauic angulum maioribafi oppofitum effe maivrem angulo minori g 15.primi
bafi oppofio. . . - : - -
Qv T0,quando duo anguli duobus angulis equales funt,veerque veriqué,; & vniim
Tatus vni fateri zquale, fiue quod #qualibus angulis adiacey; fiue quod vni mqualinmén. .
Pulo_mni opponitur, 4 probauit reliqua larera vaius reliquis lateribus alteriuseffe #qua. b 26.prieh
ia, & reliquum angulumreliquo angulo . Vbi nos docuimus, fequi etiam;reta ttiangula
effe 2qualia.. L L a
Sex 1o ‘demonftrauic, duo triangula fuper eandem bafin, &inter eafdem parallelas i 37:primi.
conftiturg, effe 2qualia. - S o ‘

. Seprrmetoftendit,duo triﬁlngula‘ fuper zquales bafes, & inter eafd'e'x'l.parallelaa K 38.prim s,

sanficura, zqualiacfle, " , , . b
) . 3
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89 primi.
} tem conftitura, cffeinter cafdem parallelas, -
b4oprint.  Nono denique’ probauit, duotriangula squalia fuper zquales bafes in cadem linea,
_in eandem{ue partem conftituca, effeinter caldem parallelas.

AT QY E his modis argumentand in duobws trianghlis propofitis vninerfa ferd Geo.
wrezria nuti videtr, vt propeerca diligenser memoria mandands fins. Quemadmoduns ax.
S DS tem 2 propef-26. im [chelio propof 1. exclufimus dmas comparationes , guando nimivum due
unguls duobs angulis equales fums,Cr vnnm latus vrti lateri aquale_, non quidems, grod e.
gualibas adiaces angulis, vel quod umi aqualium angulornm opponitur in virequesriangu-
- 10; fed quod in vno quidem angulis cqualsbus adiaces, in alsero vers vni aqualium angulo.
I - oppomstur: velguod in vno o,z:iur wninqualism angulors , in altero vevs alserse.
: queatigm angulorsm: Quemadmodum,inguam,duas hafie comparasiones excinfimus, quod
-€X 55 non fequarnr reliquornm laterum aqualisas, vt in fcholsopropafs1. demonfiranimus:
Laguogue apropof. 4.excludenda funt tres comparasiones,ex quibus nulle modo unferri po-

dest bdj?xm equalitas. ' B -
" PRIM ¥ M enim quando duo lasera duobus laseribus aqualia fums,virumque wirigue, &
~nnsangulus vni angule,qui vni equalism laterum opponiiur bafes aquales effe nequeunt;
®ifiquando angnlus in virogue tyiangule alters lasers aquali cppofitns, veleitiminor recto,

vel womminor reto. o . ’

. ’ St enim lfofceles D F G, habens latera D F, D G,equa.
lia, & produila bafé G F, yfque ad E,jiunzasurveita E D,
& triangnlo D E G,equale triangulum conflruasur ABC,
enins latera A B,A Clatersbus D B,D Gugualiafimt, o ba
fis BC.bafi E G. Sunt igitay duo lgteraA-8, 4 Cdusbus Le.
_tevibus D E, D Faqualie,vtyumque virigue, angulig B,E,
equalibis larersbus A C,D Foppofiti equales: & tamen ba-

D

o« R . E F .
- fsBG maior e5t bafé¢ EF,quod B Capfi E Gaqualis fis. Ratizeft,quod amgnlns C acutns ei?,

o s.primi. at D F E,obtufits.Nams cim* anguls D F G.& Gequales fint; 8 & fimul umpti miniores duo.
b1y.primi. busredlis;evit vieyque miner recio,ac proinde D F E,recto maior:quandogsidem < duo an.
<13. priwmi. gouls ad Fiequales funt duobusreits. Quod /i dwo latera A B, A C,duobus laseribws D E,D G,
[intequalia, dngklwf', Bangwlo E,& vterque angulus C,G, velminor reiio,vel non minor;

tum demii fequisur, bafes B G, E G,equales effé.&¢. Nam fi bafis B C, minor effét,quim E G;
FAB.ipfi-D E, [uperponeretur, congrueret quidem B C, ipfiE G, proper equalitaté angule-
aam.B,E, [ed punilum C,citra G,caderet,vtin F. Quia igitur latera D F,D G,equalza funt,

’

dcprimi.” guod D Fidems fit,qu0d A C, ipfi D G,equale_; d eruns anguli D F G, & G,aquales,ac prs- -

€ 17.piimi. pterea veerque minor recto;® quod ambo minores fint duobus veclis. Com igrrur € duo an~

_ fy.primi. ¢¥i AdF, fine dudbrs reétis agualesserit D FE hoc eit,C.qui d D F Eynd differt, reto maior.
" Now ergo vterque anyuivs C, G G,minor ¢t ant non minor reiio, fed G,guidem acxtus, &

°C, obrisfus, quodeff contra lgpotl:z/zz. Eodem modo . [ bafis B C, dicatur e[fe maior bafe E R,

(poficss latersbus A B, A C,equals ipfis D E,D F,¢r angslo B.equali ipft £,C° viroque an-

wlo C, i Fyvel minore vello, vel nomminore. )cadet punctum C,vitra F,vtin G;erig, rur
&¥0
Jus dngulus quidem Choc eit,Gacutm, & D FE, obenfus,qued eit contra bypothefis.

c A

 DEIND E quando duo latera ducbus lateribus eque.
lia fans, virumque virigue,cr Vnus angulus vni angu-
lo, s8a vt vnws vms equalium lnzerum & alter alteri op.
tuy , wibil etiam colligs porest. Namfit trianqulim

A B Comins latus A Bmasss fit latere A C.Eru g ergo ane
Lxlus A CB, maior angulo AB C. Fiat angulus AC D,
. N angwlo AB Cequalss; cadetd, C D, fupra CB. Defersba.
" 2ur quogse ex A,per B.arcss cirenli fecans C D jn D,ixngasnrgrecta A D. Sunt igitur dwe
+ latera A B, A C, dwobus latersbus A D, A C, equalia, viramqne virigue, & angulus A B G,

- Lateri A C,oppofisss,aqualis angulo A4 C D,lateri A D,oppofizo: Et tamen bafésBC, D C,m

- guales mon [ume. 5 ewim aquales fens,effens tam ducrecte AB,AD,quim dak CB,C D,a-

Qcravo « docuir, duo rriangula 2qualia Tuper eandem bafim; & verfus eandem pats
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gwales, * quod ef} abfurdum . Vel etiam anguli B A-C,D A C," equales effent,pars & to1am. 2 7.prini.
yuod eit abfierdum. - . S o b 8. primi.

P05 TREMO,quando due Larers dudbus luveribus aqualia fant, vtrnmgse vtvique, &
angslss im umo triangulo illis lateribus comprehenfius,aqualis angulo,qui in altere sriangu-

A A lo opponisny ‘i illorum laterans, nihil essam poteit inferrs. Si
. -4 mamg, triangwium A B C, cusws virumgue larws A C,C B,maius
JitLasere A B; & B Cymains,quii A C. Eriz < ego dngwius B AC, ©18. priml,

: . masor amguls A B C. Si igitar, ﬁa.azulm AB Dangulo B AC,
- . aqualis;cadet B D,infr& B C. Defcribatur quog, arcus cvuliex

" - Aper Cqnisnfra B Ccades,fecabit, B Dn D, Innild igitur re
B : . @aAD;erunt duo lateva A B, A C,duvbus lateribus AB, 4 D,
equalia, virsmque vivigue,anguisusg, B A C, illis laveribus A B, A C, comprebenfis, equalss
axgulo AB D, qui lateri A D, opponstiy : Ex tamenbafes,B C,B D, equales nonw funs oAlds
2am reile A C, 4D, qudm B C, B D,aquales effent.d quod eit abfurdum. Vel etiam anguls d 7.prisii.
B A CBAD,* equales clfent,torum & pars .quod est abfRrdum. ' ¢ 8.primis
, REcTE sgitur Exclides. Propof 4. pracepis angulum illi Lateribus comprr’be'n/i:m inuvno
sriangulo debere ¢fé aqualerm angulo alsersus trianguli , qus shlis quog, lateribus comprehen-
ditur: guandoguidem fine bac condstione wihil collsgere lices, vt demionflranimus.

FInis ELEMENTY PRIML

DEFINITIONES | -~
- Omxe panallelogrammil re@angulum contineti digitur fub
reQis duabuslineis, quae re@umi compiehienduifitangulum.
: L7 6rr Edrlile:j&&qrgg’&b& dibro depo_t__m_gu_{mgx#m redFarum , inquivendo quant4
| fint, O quadratdattium cainfuis linea relle duife, & paralielogrammarclianguld

\

%
7N 0 ,‘43' iBs

e v e e —

i
! v
’

Sl pasribms einfdem linea dinifz comprebenfx, tam inter fe, quam comparaza cum
qradrato totins linca,drc. Quod ve commode exequatur,explicat priis duabus definis
tionsbws dno ad cu,que demonfiranda funt redle intclligenda maximeneceffavia.
: PrRIORI d;ﬁititione expomit , fub quibns rectis lineis contineri di¢ asnr paralielo
Srammam quodcunque veclangulum : Et guid fit, pavaliclogrammans contineri fub
dsenbm linek rectis. Quodweintelligatur, explicmdng:: primuin z;:rﬁalzlwqaum A }f
sllmddsci reclangulfmcuins omnes angnli funeredi.Cuim quikem duo tausiim fumege- |
sera. Quadratum,Cy Alteraparte longsm. In bis enim omnesanguli (ant,reéli;ve p A

ongm cit ex corumdefinitionibus. In.amniporvo parallelogrammo, fi v angnlus dun-
Saxat detur rectw; erant & reliqui sres meceffatid redli. Sitenim i parulelogranmio
A BLD; angulms 4, veclws. Dicoseliquessres angulos B,C,D rellos quog, cffe. Namcidp

'aMﬁthDsBC;ftr(caranguli A,6r Bsinterni duobms relis equales: At angulus 4, J £ig.priml.
reddm eit, ex bypothefi. igitur & B, recms evit. Quoniam very 8 quilibet fuo oppofitoc g34 primic

squalis,ve angulns Aungulo C,Cr angulns B.angwlo D ; erunt ¢ anguli C.¢r D redli.
Dic1x staque Enclides, quodliber parallelogrammamredangualum sontineri f:?f‘«-' RS |
. - ] . . ) - Tl e " N b . f .,

{
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A B dudbusreltislincis,quevnum cins angulumre@um continent.Ve parallelogrammum o,
Gangulum A B C D,contineri dicitur fub duabus lineis rectis AB, AD;vel (ub AD,D G
o vel ﬁtb D C,C B,vel dewigue fub A B,B C: quoniam quelibet buinfinodi dus linee expri-
munt totam parallelagnmm: magmmdmem, vna quidem,vi A B,vel D C,cius Iongml-
dinem,alteravero,vt A D,vel B Cyciss laritudinem. Vnde exprefiis duabus lxnm;qmran-
Zulumredtum continent in parallelogrammo recangulo, flatim tota eixs qrantitas con -
npmtr mteﬂzglmrgg,longnudo nimirit atq, latitudo. Accedit etum,quod camotu ima-
ginario vuisks lineein alceram huiufmodi parallelogrammum conficsrur.Ss namque ani-
ms concipiatserve@la A B, deorfum fecindumredtam A D, moueri in tranfucy(um,ita vs
S B & femper angulimyedtum cum A D conflitnat, dowec pun@um A, ad puncium D, & pin-
‘Bum Bad puniixm C,perueniat,defcripeum erit torum paralislegrammum A B CD, Idem ﬁc&ﬁ AD,po-
watur mosiers in tranfusrfum fecundim reCam A B,Cre. Q_gmabrem iure opnmo fubtalibus a‘ubw liness
rectis consineri dicicurparaliclogrammum velangulum. .
It Q¥ & parallclogrammumrectangulum, quod ﬁtb duabss rectis lineis contineri duma, erit zﬂ:@
B cuiMs duo luteva circavnum angulumre@um equalia funt duabus illis vechis lineis,
F—— vtrumgue vmqu: Vs p.tuﬂelognmmum redtangulum fub rectis E, & F, congen-
tum,erit idem,quod parallelegrammi AB C D : quoniam larus A B, equale e vecle E, & larss A D, rede .
Pirspicw v mautem e ex dictis, parallelogrammumreangulum contentum fib duabuis hineis
8 34.primi. ¢thbm effe quadratum. Ciim enim guelibet illarum lincarum equalium* equalis fit lmes oppofite, il
omnia quatsor parallclogrammi relanguli latera equalia. Quare ex definitione quadrati,quadratum erit.
Ir £ M manifeftumeil fi duereflalinea aliis duabusredu lineis equales fuerint, vivag, vevique,reitan-
A gulum }amnelogmmmum fib prioribus duabus comprebenfum,equa-
)@ e efie s, quod [ub duabuspofterioribus comprebenditur, parabiciogram
moreitangule: quoniam & anguls,Cr lareravnius equalia jimr &ran-
- gubis,Cy luteribus alterius. Quod tame facile hac etiamyatione demon-
Sfrrari potest. Sint velte A B,B C,equales retis D E,E F, viraque vrig,.
g Ditoparallelogrammireitangulam A B € G;contentumfub A 1B C,
f N 5 aqdalc 4’: p;nlclogummare&angulo D E FH,contento fub D E,E F.
I Ductis efenim diamétris AT,D F,cium latéra A B,B Cytrianguli AB C,
- g equalia fint Larevibus D X,EF rianguli DEF, & anguli B, E,equa-
® ¢4.primi. > » les;jmetperedis® erunt triangula A B C,D E Puequalia. Eademrario-
neequaliacrunt trian guld AGC,DHF. Quarezotd parallelogramma ABC G,DEF H,¢qn4lu erunt.
H 15 £ 7 autem comprebenfio bac parallelogrammiredanguli fub duabus rectis liness angulumrectum
continentibus,magnam affinitarems cum multiplicatsone vnius numeriin alterum. Sicut enim ex multipli-
A B carione 3.m 4. producitur numerss
j e VI, 1 rzquiinformam pamﬂelogramm;
N N ’ T conjﬁtmtur vnde & contineridi-
2 ' \ citur fub 3.¢r 4. Isa quoque paral-
_ 12 2 lelogrammum A B C D,comprehen
O RS A E R o fum (ub duab, rectis A BB C, qua-
e —— —=1 . rumilla fit 3.palsmorum,bac autenp
- , ‘ + conflat 12.palmis quadrafis, qui
: - : "quidems ex Wuétn linea A B, 3.pal-
3 ~ @ morum inlinei B C, 4. palmorum
Pproducuntur,vt figura mdzut, notumd, cft Avichmeticis, atque Geometyis,demonfirasurd, i loanne Regioa
montano libro . deTmugulu,pnpof 16. Hinc fit,ve nionnalli dicant,paraliclogrammum reGangulum gigni
ex dudu duarum linearum circa angslumreGum vnins in alteram. vVt proxime antecedens panﬂelagram-
mewm ex du&u linee A B, in lineam B C, vel (quod idem i) ex ductu linee B C, in lineam A B. Idem enim
)m;llelogummm procreatsur , fiuc minor linea in-maisrem, fiue maior in mimorem ducatur; quemadmo-
A ~— - B dum etiam idein producituy numerws, fiue minor numerss in maiorem f e maior i
| sinorem ducasur, vt «b Enclide demonfiratur lib.y.propef16. Tam enim ex multia
i | plicatione 3.in4. quem ek 4-in 3.producitur bicnumerns iz,
1 O 17 E R quog,monendus mibi Lecor videtur , Enchiden mﬁu fmmdo Mn.
! & i aliis, qui  fequuntur paralielogrammum rectangulum appellare fimplisices
; © relangnium; quod etiam ceteri Geometre obfernant,ita vt nomine re&.mgal: per=
; peewdintelligendum fir parallelogrammum rectangulnm. Rurfus,ne toties cadem lix
! rere repetantur , folent Geometre exprimereparalelogrammum tam reangnism,
- | | - quamnonredapgulum duabs duntasat literis,que per diametrans oppounm(’t
. A!P‘ﬁ' Ui parabelogrammum appellant AC,vel BD, g’
- : N

"NY)
f
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. ‘ ¢ I I- \ S | .
" 1N omni parallelogrammo fpatio,vpum quodlibet cord,qu# circa diametrurh
‘illius funt, parallelogrammorum cum duobus complementis,Gnomon vocetur.

1 Pavallelogrammo A B C D, fiue retangulum illnd fit fine non,ducatnr diamerer AT,ex chiss punéle

A . H D A M quolibet Gducantrrredte EF.H1,pa-
- ’ rallela lareribus parallelogrami, ica ve
parallelogrammii dinifum fit in. qua-
uor parallelogramma , guorum dwe

" EH, I ¥, dicantur elfe circa diametr@,

ve manifeftum et ex visima definitio-
neprimi libvi.Itaque figuracompofita
ex pavallelograme virolibet circa dia-
S R metrum,ve ex 1F, vna cX duobys comy-
plementis B G,G D,qualis eft figura E B C D H 6 E, quum compledlitur circunferentia K L M, dicitsty Gne-

aliaverd due B G,G D, complementa,

won. Eedemratione figura F D AB1G F, compefitaex paralelogrammo EH, civca diamesrums, & duobms

.complementis B G,G D,Gnomon appellabitur. 7
S & D iwn ad propofisiones fecunds huisu libriveniamus,in duibss fand opers pretiuvi fuerit,muitum la-

boris in eis exquifive incelligendis poncre, propser multiplicem earum vfum , cim in rebus Geometricis, tium. -

.in bumanis commerciis. Nam ex nonnullis barum propofitionsuin demonfirdntur regulc ille admirabiles Al
gebrequibus vix credo in difciplinis humanis preftatiss aliquidreperirs; quippe csim miracula quadam ng-
merorsm(vs iza dicam) eruant tam abftyufu,ac vecondita, vt fuculras ills omnem captum bumanum fupe=
varevidearnr , santanibilominus facilitate, atque voluptate,ve facilin videatur effe nibil . Exaliis deinde
propofisionibus buius Libri eliciuntur demonflrationes, quibws inter f¢ adduntuy, fubrvabiieny, multiplican-
2ur, atque digiduntuy sumeri furdi, (quos dicunt) hoc et , quinullo modo exprimi poffant ; cuiufmeds fune
radices numererum non quadrareri,aus non cubicorum,que neg, per Dinind potentiam in numeris poffunt
_exhiberi,quodbac res contradiGiionem implicer,vt Philofophi, atg, Theologi loquuntir. Qup quid admird-

bilius? Quis ewim credat, per demonfirationem fiiri poffe,quid producatur ex radsce qindracanumeri 8. ad -

Jadicem quadratamaumerii8.adiecta, cum vivaque radix incognita fir, G nulla ratione exprimi queat, g
slla panlo minor fit, quam 3. bec vero paulo maior, guam 47 Et tamen fumma, que ex viraque fit, colligirur
exvipropofitionis 4.buiss lib. radix quadrata numeri so. quepaule maioy eif,quam 7. Praterea ex propofi-
tione 2. Cr 13. eiufdem huiss lib.avea,& quantisas cuisfuis trianguli exquifitsfime cognofCitur,ex qua coa
guitionerur(us dimenfio omnium magnitudinum fluit,atq, dimanat. Pofyemo vicima propofitio buiss libri-
omyem figuramreilineam irvegularem,vel eviam plures,ad quadratum equale mivafacilitate reducit. ve
vere auveus dici wsereasur bic liber, ciom mole quidem fit pevexigums,veilitases verd citineat prope infinitwt,

THEOR 1. PROPOS. .- -

S1 fucrint duz re@e linez fecetur§ue ipfarum alferain quotcunque fegmentas -

Reftangalum comprehenfum fubillis duabus re@is lineis ; zquale eft dis, qua fub
infefla, & quolibet fegmentorum comprehenduntur,re@angulis. o

_ SinT dumreéte A,& B C,quarum B C, fecetur quomadocunduen quotlibet fegmenta B D,
DE,E C.Dico reitangulum fub A, & B C,cemprehenfom 2quale effe omnibus reGtangulis fimal
fumptis, qua fub linea indiuifa A, & quolibét fegmeuto comprehérduntur, nempe re@angule
fubA,& BD; frem fub A,& DE;: Item fub A,& E C,comprehenfo. : S -
” p . RECTANGVLVM chim BF, tompérehdatur fub
- A,& B C,hoceft,reéta G B,equalis fit rete A, Quod
* quidemfiet, {i erigantur ad B C, duz perpendicula.
res BG, CF, aquales re@e A, ducaturquere@a FG.

b -]

gulosB,C:Sed & ¢ #qualesinter fe funt, quod vra- 4y, :
uereéte A, ®qualis ponatur. Igitur ¢ erunt quoque 3;,’;:53.

L - i :
r l Namre@z B G, CF, «parallelz erunt, obretos an- «18. primi,
l | I. ‘: F,BC, parallel® & 2qualesinter fe: 2c proinde re. -

A

]

1; / C  &angulumerit BF,contétum fuB A,fue GB,.&BC,

exdefln.r-huius libri. Deinde ex D, & E,ducantarre- . - .
&eDH,EL parallelzipfi BG,vel CF. Itaque D H,

E_I,ci'm parallele fintipfiB G,‘int'er f‘é’ﬁu‘o* ué parallel® erunt. Rurfus eedem,cim ex conftru. ¢ ;o:}»-id.
&ione parallelogrammafine B H,B1, « 2quales crunt re@2 B G,a¢ xropterca're&e A. Quoniam ¢ 34. primi.

sgitur re@a B G, zqualis oft re@lz A, sritre@angulum B H, comp

‘*:j ,

m fub infc&tli_nea Ak

. ) : 3

-

Ll
v



94 EVCLIDIS GEOMETRIE ..
fegmento BD. Eademratione eritre&angulum D1, comprehenfum fub A, & fegmento DE. 1.
tem re@angulum EF, fub A, &fegmento E C. Quare ciin re&angula B H, DLEF. =qualia fint
totiretanguloBF; pcrﬂ:icuﬁ eft,re@tangulum comprehenfum fub A,& B C,zqualeefle rean.
gulis omnibus,quz fub A,& fegmentis B D,D E,E C,comprehenduntur. Siergo fucrine duz re.
-Gz linez,feceturgs ipflarum altera, &c.Quod erstoftendendum. . - ' '
) L SCHOLIV M , )
‘. Qronr1uwmlib.o.propofis.decem prioratheoremata fecundi bhuinslibrizque Enclides timeis accom-
-modat., in numeris etiam demonflrabimus, fi disidantuy,vt linee; now abs ve fuerst,breiter numeris appli-
care ea, qua pluribus verbis de lineis bic demonfirantur , prafertim ciom multiplicationumerivnius in alte-
. voum refpondeat dultuivniss lineein alteram , vz fupra diximus . 1rague propefitis duobus numeris quibuf-
. éunque vt 6.& 10.dsuidatur pofterior intres partes 5.3.¢r 2. Dico 60.numerum produtum ex 6.in 10.4qua-
- lem efferribus numeris 30.18.Cr 12.qui ex multiplications 6.in 5.&r 3.Cr 2.gignuntur: id quod peyfpicui est.
DEeMoN ST R AT bocloco Federicus Commandinss duo alia theoremata, que iam fequuntur.
S1 fuerint duz re@=linea,fecenturque amba in quotcunquefegmenta: Retangulum
. comprehenfum fubillis duabus re&tis lineis, 2quale et eis, qua fub fingulis fegmencis v
nius, & quoliber fegmentorum alcerius continentucre&angulis, : ~
O K L M I SInT dueredle A BACrectumangulum A, continen
o tes,quefecenturinpartes AD,D E,EF,F B; AG,GHHC.
.M ' ' w~  Dicorellangulum fubreitis A B, AC, comprebenfum eque
le effe redangulss, que fub AD,AG; AD,GH{AD;HC:
Pl A | R DEAG;DE, GH; DE,HC:EF,AG; EF,GH; EF,HC:
¢ ©  FB,AG:FB,GY;FB,HC,continentur. Complearsyre-
, : angulum AL ducantirque DK, EL,F M, parallele. ipfi
S B\ v AC,vel B1:1tem HN,G O, parallele ipfi AB,vel Clique
: |_ © fecent priores in P, Q, R, S, T, V. Qnoniam igitur rean-
A DB ¥ B “eulum AS, continetur fub AD,AG; & GP.fub 4 D,GH;

t

a3q.primi. & HK, fub AD,HC; (2 qudd refle GS, HP,ipfi A D, fint equales:) Item reflangula DT, 5Q,PL, son-

. b34primi

A%

* torum comprehenduntur, zqualidfunt ci,quod A tota firquadrato.

* fis. Quod est propofitum.

 efficiuntd, fimul additi 8o.vt volebat theorema 1. Federvici.

tinentur (ub DF,AG; D E,GH; D E,H C;(quod D 5,S P,P K,ipfis A G,G H,H C,equales fint, & ST,PQ,,
ipfi DE.) Eteademrationerellangula EV,T R,Q M,continentur fub EF, AG; EF, G H; EF,H C: Nec nos
relangula FO,V N,RI, fub F B,AG;F B,GH; FB,H C; perfPicsunm est, re@angulum fub A B,A C, equale
effe relangulis ful fingulis partibus AD,D E,EF,F B, & quolibet fegmentorum A G,G HHC, compreben-
. §1 fintduzre@z linez, fecenturdue ambe vicunque:Re&angulum comprehenfum
fubillis duabus reétis lineis,vnd cum re@angulo fub vna parte vnius,8 vnaparte aleerius
comprehenfo,zqualecfteis, qua fub torislineis, & dictis partibus mutud continentus,
gectangulis, vna cumreétangulo fub reliquis parcibus comprehenfo. o :
& 81 duerelle AB, A Cangulum sontinensesyeGum A,que fecentur ve-
cunque in D, ¢ E. Dicoreltanguluni comprehenfum fub A B,A C: vna cam
rectengulo comprebenfo fub partilss AD E C, equale effe veltangubi conren-

AN | S tis fub AB,E Cs A C,AD:vmaciireitangulo fub D B,AE,comprehenfo. Com-—

pleasnr enimredlangulam AF agaturgper Dyeta D G,ipfi A C;vel BF, pa=
e BT 1) bt rallelas necns per ErellaEH, fecans D G,in Lparallelaipft A B,vel CF.Quo-
- _ niam igitur re@angulil AF.aquale et reflangulis EF,D H,A1; fladdatur com
. mune EG,erunsreGangula AF,E G,nempefub totis AB,A C,& partibus AD,
E C,coprehenfa,equaliaretangulis EF,AG,DH,fub AB,EC; AC,AD; DB,
KooR " - AE,comprehenfis equalia. Quod eit propofitum. . )
In numeris esiam bec exdem per/picua funt.Propofitis enim dusbus hifcs wumeris 105 8.quoram prioy
intres partes,2.3.5.poflevior vero in duds, 3.5.dinidatur s perfpickum eity So.numerym produum ex 0.in 8.
equalem effe fex numeris 6.10.9.:15.15.25.qui produciiny ex fingulis pavesbus 2.3.5.i quamlibet partium3.s.
1 .

.

f
R7 R s s, fiiidem numeri fecentur vtcunque,prior quidem in 3.7, pofferior antem in 2.6.mnifeftnms

* quog, eft bo.numersm productumex to.in 8. vna cum i8.aumero produclo ex 3.in 6.equalem effe tribm nu-

meris 60.24.14.qui preducuntur ex 10.in 4.¢7 ¢x 8.in 3. & exreliqua partez.in reliquam partem 2.cum ye
trobigque efficiantur 98.¢ thedrema 2.Federici optabat. e
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~ S1ré@alineafe@afit vicunque: Re@angula, qua fub tora,& quolibgt fegm
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B R Ricra linea ABdividatur vicunquein C,duasin partes. Dico
. duo re&angula comprehenfa fub toty AB,& fegmentis A C,C B,fi-

: rul fumpta, qualig cflc quadrato tdtiuslinez A B. Deferibiatur e-
' im AD,quadraturg linez A B,& ex.C,ducatur CF,parallelarete
AE,vel BD, que «2qualiseritre@4 A E, hoceft, rete A B, cuiz-

i - Qu:hs eftrefts AE, éx definitione quadrati. Qaoniam |
: igiturre®a A E,zqualiseftreGtw A B eritre@angulum  A: D
g 7T AT tomprehenfunrfub tota A B,& fegmento A C. Si- ; .

‘ militer erit re@angélum CD, comprehéfum fub tota
s ——l AB, & {cgméto CB. Quare cdmretangulaAF,CD,. |’
eequalia fint quadratoA D, perfplcunm eft, re&angult [ -
'cbmprehenﬁ fub-AB & fegmentis A C; C B, equalia elfe quadrato Eiwc AB. Sl !
“ipitor reQulifien feda fitvicunque,e. Quod demonftrandumerats i .-
=-ALT ¥R R -Suiatur re@a D, 2qualisre&tz AB. Quoniami Iio r. A&dlmfa e& c
‘e, entfe&angnlum compfehenfum fubinfeéta D,& refta A B,hocofk;quadratum
‘se@eAB, ‘#qualeduobus reangulis, que comprehenduntur fub D.mfc&a, hoc )
eﬁ, fub AB & ﬁdghlu fc;menm AC,CB. quode propoﬁmm. ‘ : -8

s§C H 0 L1 V M. . -
D N Qj’ AN QY 4 Enclides [écﬁ’dam bec theorema propm de linea

4

IR e

1624 diuifa in dues tanpimmeds partes Vicung,  idem tamen cifiess mee
dyjs demonflrabitur , i linea disidutnr in. quercangue par-
tes,ve ex bis figuris manifefium eff. In numerie verd idem -
| perpicisur boc medo. Namerm to. dinifus fit induas partes
| 7.¢ 3. Dico numeras 70. & 30.qui. prodxttmmr ex myl- 1.
Vo .| iplicationeso. m;é'g,.cquln efferoo.quadrasoipfisinus 1o |
' et 10.ve manifefti eff.Simils modo.fi uwmerss so.dinidasur |
L in plurespartes 3.2.4.G veriit wumerio.20.40.7 10.genisi 1 )
B B v 10t 32.4.6r r.equalts 100.quadvatoipfiss numeri o,
- -Srarermydo #mﬁutbn Iogo Federicus Commandins boc theorema. ‘ 1= {
;- Sylinea re@a fecetur in qmetcunque fegmenta: Quadratum, quod itotd F Y
fie, cquale efteis, quc fub ﬁngulu fegmcnm & quohbet[cgmemo compre. .
hendnnmrn&qngu e
Aﬁ” el w: 81rn&MB,dmﬁmpmuqlmtnqueAc,CD D B.Dico qude
i B R '-lr.mm ex A B, defiriptum ; eqnale efferelangulis , que (kb fingulis para
o] ]t | sibws AC,CD,D B, & quelibet fegmenterim A C, CD,D B,eomprehen-
‘ N dun'tuy : Do est, rectangalis fub A C,AC’; 4 C.CD;AC,DB:CD,ACs

1.7 | ¢D,cDsCD,DE: D B,ACDBED; D B.DB,comprebenfis. Sunipra
. ol emimre@4EF,que equalis fitipfi 4B, liam(quempmaEG GH, HF,

-

#§1 refa linied feBafic vtcunquc Rc&angulum (b tota, & yho gmehtorum
comprcbcnfum, zquale cft illi; quod fub fegmenitis compcehenduumc&angulp,
& illi, quod a pradicte fegmento dcfcnbxtur, quadrato st

Lin1 s re&ta AB, dinifa fit vicanqoe in n&o G; Dico n&:nglum comprelaenfum fubtpo
t4 AB, & vtrouis cgmento.cvt AC, (ﬁ:;‘ - feg mea:ltusn maigs . fi ncmmuc) x I:.‘. cfgo r:.
itigulofub fegmentis A C,C B,comprehen(o, & quadrate priaris qgn;eana um .

ﬂim?m emms;amdrﬁmm fqumm AC, quod fit AD; kexB, sdusatur B PP ¥, paraliclaiphl

“« 34.pmd.

1 ﬁ‘“

. parsibus AC,CD,D B,equales \Erit ex §s, ofitionem primams -

b b .iauu kbn,d«:mﬁmu;qnw n{lfan xlym 641!,? bocefl, quadras "~V

= L oekimaereied sum ipfiuc A B, equalereangulis fub A C,EGy AC, 6 H; AC,HF: € D,

Pe ’ o b R £G:CD,GH; CDHF: DB;«EG»DBQGHS’B,HF.CMKJ'“"‘;

:-"QL' & L S N ¥ 7esAG,CD,DB, partibm EG,GH,HF, finr aqunleszerit guoque quae

et S ~ dratam ex A B,aqul:n&ugnlilﬁtbd CAC ACEC DA C,DB,EC&« C e

ac,cn,cn cnmt DBAC;DE’C‘D;DB;DB Qgﬁdcﬂmoﬁmm D

- In anmuiepe&mf ﬁam.Sxtmmnmemm disidatur i 2.3.5.¢rit 106 qundrarss nﬁnth- A

&lm SONE NUMer ik 4.6.00.6.9.15,10.15. zs cm ex f n;:dw p¢mbm: 3 ; in Qumﬁhr pdmmn 2. 3 5 prmu e epy
' m,upq@uwnuﬂ. ._ , : L e '; "

e : K
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AE,donec coeat cum E D, protra&a in F. Quoniamigitur AR, se@azeflz A C, pqmpliscft.ox
. 9quadrati definitione; erit retangulum A F.xo?m prehenfum fub tO& AB, kfegmen-
A t0 AC. Rurfus, quiare&®a CD, ¢adem ratione zqualis et retz A C; erit relangn-
lum CF, comprehenfum fub fegmentis A C,& CB. Camigiturre@angulum AF,
PR quale fit quadrato A D,& re@angulo CF; liquidd conitat, rectangulum fub A B, to-
'p ta,&fegméto A C,comprehenfum, ellezqualc rétangulo comprehenfo fab egmen
TGQ tis A C, CB, & quadrato pradi&i fegmenti A C. Itaque fi reRalinea fc&afitvicun-

que,&c. Quod eratoftendendum.
ALITER. Accipisturre&ta D,z qualis fegmento A C. Quoniam igitur reta A B, di

1. ficundi. 1~ wifaeltin C, eritre@angulam comprehenfum fub D,& A B,hos éft,fub.A B,& AxC,«
, R ‘ c’qmlere&an‘gnlofub ,8 CB;hoc eft,fub AC,CB,& reangulo fubD,& A C,lec

5 eft,quadrato fegmenti A C. Quod eft propofitum. . ‘ . ’

: SEEREEE SCHOLINM.. A
V r hoctheorema numeris accommoderwr, fit namerus 16.dinifus in 7.¢r 3.Dico nsmeram 7o.produum
€% 10.i% 7.aqualems effe numero 21.qui ex 7.in 3. producirur,vna cxm.49.qaadrato priovis par 7. 1d quodres
$pfa indicas. Pariratione erit Bumerss 30, prOGTeAtus €X 10.n 3. &qualis numero 21.preducto 6x 3.in 7. fieul
cam9.quadratopraditlsnumeriz. ~ a . ‘ A

S 1 te@alineafe&a fit vecunque: Quadratum,quod A tota defcribitur, zquale
eft & illis, qua 3 fegmentis defcribuntur, quadratis, & ¢i, quod bis fub fegmentis -
comprchenditur, re@angulo. ' RN TR S

| |
/A B 3 |
i

§
H ]

E : r  Racralines AB, diuifafit vtcnn?uein €. Dicoquadratumié
N7 4 tiusreétz A B, zquale effe quadratisiegmentorum A C, CB, & re-
: 94 - &angulo comprehenfobis (ub fegmentis A C, CB. Defcribityres

v ...} ..nimloper AB,quadratum A D,ducaturque diameter BE. Deingle

: S ] ex C,agatur CF, parallclare@zB D, fecansdiametrumin G,
&o, per quod rurlus ducatur HI, paralicla re@z A B; eritque qya-

H &1y dratum AD, divifum in quatuor parallelogramma. Quoniam igi-

Syprmd- "1 IN_.'[ turtrienguliABE,duolatera AB, AE; ®qualiafunt;? erentduo
eppgrimis LT N L anguliA] E,AE B,zquales:AtquictresanguliABE,A E B, BAE,
F m——) trianguli'’A B E,duobus re&is funcxquales,& B A E,re&tuseft. Re-

liquiergo duo anguli ABE, AE B, femire&i erunt. Eadem ratione

éftendesangulos D B E,D E B, femiré&os efle.Quod etid conftat exiis,§ ad 34- prop.lib.r.demon

firauimus. N3, vtibi eftenfuin eft,diametér BE,dividit angules reétos:A B D,A E D, bifarii. Quis

d 33 primi. obgoanguliquogstrestrianguliEF G daquales ﬁmtduoﬁus reidis, & angulus EF G,retus eft,e
 eag.primi. €0 fitzqualisrectoD, extemusinternaneendFE G, oftenfus femareé‘tummv&-_relpquusl‘; G_F.
f6primi. {OmiseQuypideods zqualis angulo FE G.Quaref qualiacrunt lateraE F.F G:qua cum fint £ ie-
&34 primi, liapprqﬁ;isi ateribus G H,H E,erit parallclogrammum FH,quadratd, tdm omnis efus latery
intxqualia, & omnes angulireétis propterea quod exiftente vno angulo re@o, nempe FE H,vel

.+ F,inparallelogrammo F H, omnes quatuec reci funt, vt ad definit.. huius librimenttranimns.

Eadem ntionmzdmm erit C 1. Quamobrem CL F H, quadratafunt fegmentorum

b34¢viwi.  |A AC,CB,olatusHG,* equale Sireflz A C. Rectangulaquoqué AX5,D G,comprehen(a
___eruntfubfegmentis A C,C B,proptereaquod CG.G1,zquales funt re&t¢ C B,ob quadra
i3eprimi. ‘1" " tum CL & FG,2quilis e@x G H.ob quadratum F H,hecett, reftsA C. Quocircy qing
1 ‘duadrstum A D;@quale fit quadratis CLF H, & re@angulis A G,D G cenftac uadrgt,un‘
D,totiuslinez= AB, :quoelfc quadratis fegmentori A C,CB, & re&tangulo compre-
‘henfo fub cifidé fegmentis A C,C B, bis fumpto. Igitur fi rea lincafc&a fit vicunghe,quss
1€ drarum,quod i totd deferibitur, 8. Quod semonﬁrandum emat . . s
. iam ref®ta A B, diwifs eftin C, 4 erit quadratiitotins A B,z,quaierg’?fg,
1ein

1 " ArrreR. Quen
Kafeenndi, | ‘ne,;u;fub'totdAB,&fegmmiiAC,CB,eompreheaduntur:Re&angulumai:

13.Je M\.JB» B’&o,cmpuhcifam{iqiﬂeeﬁrc&ga‘dompr\lbmﬁﬁbéﬁﬁgaﬁﬁ?q?#:‘si
L : . eguic

b

»
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_fegmenti A C:Item reQangulumfub A B,C B,comprehélum,zqualc elt reftangule fub CB,AC,
comprehenfo, & quadrate fegmenti CB. Igitur guadratum reltz A B, &quale ctiam eft quadra.
tisiegmentorum A C,C B, & reftangulis fub A C,C B, & fub CB,A C. Quod ft propofitam.
o -2 COROLBLARIVM E .0~ - .- =
Hixc manifefium eit,pavalleligramma dirca diametyam quadvariffe guadrata. +
Con 27 v bos ex priovi biius theorematis demonfiratione, in qua offenfum estrelangula CLF H,
“quz funt circa diameerum B E,effe quadrata. In dmnibus enim aliis giadyatis eadem evit demonflratio. LSt
zamsen corollarium iftud intelligendum de llis parallelogrammis circa diametrd quadrati, que commanem
S ' . aligiem angulum habent cum toro quadrato,cuiufinodi
-\ S o fuwt dsaparallelogramma CLFH.Mud enimangulnm
' Q o o " babet ABD, communenscum quadrato; hocvero angu-
B S " “lum A ED:1dem nibilominusverum ¢ de quibafisngne
H e Mo T T parallelogrammis Girca diamettum quadyati, etiani pro
SN e B _t‘ra_c'hm,qn’a»iuis“n‘dﬂ‘babunr cum quadrars angulim

T ING | aliguem communens, dummody eorsm lateraparalicla
o N N s fidequadratilatersbys. Cirea enim drametyit AC, qua-

L . NG o1 T B D, confiftat parallclogrammum ¥ H, fiue intta
T ' N quadratum fiu exrta, guodtamen babeat laseva ldtevi-
1N bus quadrati B D;parallela. Dico F H, ¢ffe quadratum.

o | ' " €l enim parallele fint A B, EF, 2 erant anguli' B A C, $29.primi,
Y T H T ¢ “" FEGsequales,internivs, &y extérnuss atque cademratios ,
ooyt 2N | weangili B CAF G E,equales erunt: Sunt antein angi-

Coe e LT e N U B A G BC A, femitelH, ve offenfumiam fuis. Ightur &

oo me L "Q anguli FEG,FGE, [emireli ersne: ® propteread, lafes b 6.primi,
Fa EF ¥ C,illit oppofita,equalias & angulus F,rectns. Quare cim EF.F G latera d equalia fint oppofitisld- ¢3a. primi.
Peribus G H, HE, aquilaterum eyis parallelogrammum F H': Sed &y reClangilum est,ex is, que ad definitio- d3q.primic
menmi 1 busus libri deimm,)réprem qued angulus viius FyreQus eff demonflrarw. 1gituy FH,quadratim ~ °
erie. Quod est propefitum. e - RS

*

-
-
-

, C CPROELARIYM, L1 .
SEQVIT R etiamex demonflratione huins propef ¢.diamesrum uiufuss ggadyati ds-
Ridere esus angulos bifariam. Probatums enim fuit,angulos AEBDEB, ¢ffe femirec? 05,856,
1d qnodctiam adpyopof3a.lib.s. demonfly animus. :, PR
. - SCHOLILIVM COBD DR T

« .« AN sumprit ita thestema bec quartnm eercebitur. Sit nuheriis IWT‘ vicknguesn 7.8 3. Vides ia
Ziturioa.guadvasum totiss numers equale coffe 49. & 9. quadtatic partinfi 7.Gr 3. vna cum numero 21, qui
€x 7.1 g.precreasar,bis fampte. Nam 49.9.2).& 2i.cfficinnt 106, ' e
SOPERF A 1L autemeritexhoc theevemare 4.demonftvare boc alind theorewia.
% 'St linea're@afueric duplalinex re&tze, quadratum ex illa deferiprune ; quadruplunieft
quadrari exhacdefcripti, E¢fi quadratf quadruplum fueric quadraciy latus illius duplhm
eftlateris huiys, , f v O '
R .y Sir.enimprimum lined 4 B, dupla linice K. Dico quadratumives
™o o &2 AB, quadruplum effe quadrati re@eX. Nam diuifa 4 B, Vifariem
, | imC, fifmeconfiyndlio, vé in 4.boc theovemate,orit 4 paialiclograms
A | -« |- s AGsCLIF:F H,Quadrata; ary;intér [¢ qualia,cinh orinix cornm - :
N s . 7 L Laserafint equalia, omnesd anguliveds, ve facitedemonfivari porest -\« yin
o Bk R *h ex propofitione 34.1ibri 1. Quare ik quadratum A Dyequale fit qias
N P ' " tuor quadratis AG, CLIF, FH, etit quadyatii linek A B,quadruplum
S N geadratilinea A Chac eftlinca Koqise aquatis el ipfi AC.Eff emimys
. -4 ) ‘ ﬂ‘qﬂed[m[diﬂmllﬂf‘Azﬁ . b . ." '| ' LY .‘-.\'\‘v‘x-"-"(‘
‘ A C o B T Breyirs.cQuadratumrede A B, equale ot quadratisfella: € 4ifechdi.
yarrs AC,CB,Grredanguls fub teitis lineis A C,C B,bié somprebenfo, Climigitur quadratere@eruti equa- ‘
Jissres A C,CB.aqualia fint; & vollangulum fubraqualibus A C,C B, quadrarum quoq,fitsargy ayuale gua-
draterelteAC; Conflar quadratumrecte A B,quadruplum effe quadyatitedé A Cioam aqurle fit guatuok,
guadratissguorumvnumqnodque quadratovre8e A Cequnleest. . ‘
- .S 1.z.deinde quadratum redla A B, quadruplum quadratireda K. Do latus A B, duplum effe laters X, )
N distifareita A B Lifaviays in C,vt A B,duplafit spfiné A C s etit, veiam demonfirasum c(t; quadrarum,
vecla AB quadruplum guadiativsia A C: Popsihs aktem & quadsuplim quadratipgda K !firgt “qualia,

.
RS :lhi

4
I
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- funt quadvarireReram K, & AC, G ipfeproprevédrele K, & AT, equeles:Eff antein AB, ex confru8ia-
- Me,ipfivs AC, dupla. Duplaigirnresiam evit ipfini X. Has tamen omnia alitey demonflrabimns adpropofi-

slonem 20.1ibmi 6. . v S " -
Ce 2 1 £ & ¥ M ex bac prépefon. colligi potelt modm mucnicndi namernm quadratum, cum qito dess
quinis numerss quadratums guog, wumeruws conflitnat. Sinamg, ex date suIere aiferatns 1. erit quadra-
. rus wamerms exreligus numeri dimidio in fe multiplscato productm, is qui quarieny. Ve fi datses fit numerss
15.iDMERIEN A g, DUMCTIS uadratit, CHIR Qo datRe REMETIS IS, faciat numersm item quadraram;detya.
bemus 1.ex 15.¢r relsgni numeri 1o.dimidium 7.accipiemns. Nask numerss quadvatus 49.¢x oo dimidio in o
menleiplicato produlus erit is cumi quo datiis numerss 15.conflicnit 6.4.quadvatum numeram, cnins lagxs efi

.mempe niimeerss Yna vnitase maior,quam 7.latws quadrasi innenti. Ratio buiss rei bec eff. Quomiam
"8 ¢.Bickdi. drasam A D,recte A B, equaleefi dnobws qaadrasis F H,C 1, partium A C,C B, yi camreGangule bis com
prebenfo fub AC,CB; fi gnomonem H B F,qui cum guadrate F H, conflituit rorum quadrtam AD, pona-
IS 15 QAT RITITR e‘ﬂ darws numerns : quadratum autem C 1. flarnamms 1. asg, aded Larws quague ciss
CB,1.erit yiramuirelangulorum A G,D G,7.ac proinde fogmentum A C,7.v¢ nimiramex A C,in C B,que
&R 1fant 7. Quadrasam erge F H, erit 4.9. Totum autems latws A B, erit 8.nempe yna vnitate maiss, § 4 C,
\ St quadrasiF H. Has ergo e casfa,car ex dato numero,boc efi ex gnomene H BF detrabamus 1.¢r relie

 qui wumers dimidinm flatnemus latws quadrati F H,quefiti. - . .
" V1 ansemmamerifrallivicentur,dasws numers debes ¢ffe impar, ve nimiram ablara . religunss nume.

% dinidi pofiic bifariam. Regulanibilominmms vera cft,quicung, numerws darws fis. -

et o s WICIS ST MICPCTIEmES RUMETRIS qUASTALAMS,4 g0 dutms quimis unimerms [ubiraltiu relingnar wume
C Temqued, quadratsme.Namfi ex numero date demasur 1.0 veliquinumers dimidio adiiciatnr 1.conficiesny
Yarws quadratiquafiti. Vs fi rarfiom datiis fit numerss 15, Desvallar. evit reliqui numeri vq. dimidium 7. cui
_additar.fict Latus quadrati quefiti 8. Si enim ex cins quadrare 64. detrabas is. remancet guadrasws namerw
.3 #9.cmimlarmeil 7. quodperpetnd eit vaa vitate minis , quim hatw-quadrati inuenti. Rasio ctiam buies
DL, vegulafacilis e, ex cadem figurabuim propef.e. NamJi gromenem H BF, gui ex quadrare A D, fubsvalion
LT eliquumfacis quadratum F H penamns 15, quantms nimiram cft numerws daties : Quadratumver) C1,fta-
TR tuams 1.atque ades & Lasw cim C B,t.evit verumliber re@angulorsm A G,D G,7.4c proinde & figminm

AC,.vt fupradilum est, G rota linea AB,8.Gre.

s. _  THEORSs PROPOS. s

"' S11efalineafccetur in zqualia, & non zqualia: Ke@angulum fub inzqualix

- bus fegmentis totius comprehenfum,vnd cum quadrato, quod ab intermedia fe-

&ionum,zquale cft ¢i, quod A dimidia defcribitur,quadrato. .

» & Divipar v re®s A B, bifarism ia C,

’ - & perinzequaliain D, vt fetionum inter.’

lé!eBdil fjtrc?a CD.qua al‘)%,"?m dimid:c‘

, minus fegmentum uperat, v

. quamaius fegwenti AD,dimidiumAC,
g . excedit.Dico n&angulum fubfegmentis

inzqualibus AD,D B,comprehélam,vnd

' cum quadratore®x CD, queinter duas
: et feih'ouu. zquale effe quadrato dimi-
v % — diz CB. Defcribaturenim CF,quadratit

Rl : 2 fuperdimidia CBi& dua diametroBE,
. ducaturexD,re&a D G,parullelare@a BF, fecans dismetram BE, in H,pun&o,per qued duca.

: + tur se@e B C,parallelal K: Item ex A,re&te CE,parsllela A Lfecans I K, produ@amin L. Eruat
4 j¢; primi. igitur per coroll.r.praecedentis propol. D LK G, quadrats,ideog D H,reltaretz D B, zqualis: «

Et sutem &K H,ipfiC D, zqualis. Quare re@angulum A H,comprehendetur fabAD,DB; %

K G, erit quadratum retz CD. Probandum iuT eft, re@angulunt A H, vod cum quadrato K G,

b 43grimi. zqualeefle quadrato CF. Quoniam ergo complementa C H,F H,zqualiafusit: fisddatur com-
" e36.primi. munequadraium Dlérit{arallcl rammii D F,parallelogrammo Cl, equale: -Eft sutf & AKp
.. eidem CLaquale,quéd & bafes A C,C B, zquales fint Igitur DF,A K,z qualia etiaminter fe erfic:
et et guibas ficommune apponatur C Heritgnomon MN O,reétangulo AH,zqualis. Quociréacdm
goonmon MN O, & quadratuni K G,z qualia fiit quadrato CF; erit & retangulum A H,vnd com

quadrare K G»:J“’" cidgm quadrato CF.Sire&a ergp linea fecetur inqualia, & non zqualis,
&c, Quodaftendendumerat. - . ‘ A
. SCHOLIVY M

" Acx E & hosthearema cum Friniifto Manrolyco dmmﬂrM.n mods; quteidews in nuemeris de-
monfiratur 4 Barlaam Monacho - quod criam cum codern Manrolyco in fequentibis propofitionibms vfaue

., aRnassinfiné fasiomm . Demonfirarionss ansem bos wumaris ncommedatis yopevics ad propofis.rg liv.g.
R ) ' : ba
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y ‘ - Itw 2rgo propofirum cxequemur . quid qiadyatum ex C B, equale 2 4.feclidi:
A é + ~B i} quadratisex CD,D Bvnacumiclangulobis fubD B,CD; Re-

. . Gangsloaurem fub D B, CD, vni cun quadrato ex D B, quale ¢i

tectangulum fub D B,C B; Erit quadratum ex C B.5 dquale reliquo b3. fechidi.
quadrate ex CD,ynacumreliquo reangulo ub D 5,C D.¢&¢ refianguls fub D B,C B,vel fubDBAC. Ar- | |
‘quirectangulis fub D B,A C,¢&» fub D B,C D,* aquale eitredtangulum fub D B,& tota AD. Igitur quadra-  i.fechitis,
2umex C B,aquale erit quadratd ex CD, vra cum reangulo fub D B, AD; hoc est, vectangulum [fubAD;
D B,vnacum quadrato ex C D,equale erit quadraro ex C B, Quod erat demonfirandum. } o
.. IDE M innumerss eff manifeftum. Diuidatur enim numerss 10.equaliter in 5. & 5. ltem insqualiter in
7-Cr 3.ita vt medius numeris inver fetiones fit 2.quovidelicer dimidius nismers 5. fuperas minorein payrem
3.Gre: Vides igictir, numersim 21. ex 7.in 3.productum, vna cum 4.quadyaro initcrniedy numeri doequalem
tgez__;r quadratq dimidy ngp\mi}. S ‘ )

. . —

o g e e —— s ol

*l‘

& B Exbacctiam propofir. 5. inucniemsd alio
_ ' ‘modo numerunmy quadrarum, cum quo darms
C ‘ N M | quinisnamerus quadrarum qitog, confictathn
o ST N | 1 merum. Namfi dato numero adyciatur 136 &
' m L compafiti nunieri dimidio detrabathy 1yel-
L MA X quum fiet latus quAdrati quafiti. v# fi daius
' numeris fit i5. Addivai. fiti6. & cuis dimitiio
8.Ji dematus 1. maner 3. latwé quadrati 49. cié
o : N - quo dacusnumerus 15. componit numeri qua-
A T € D B dratum b4, chisé latus et 8. quodperperud eff
vna vnitate maius latere 7.quadrati inuenti. Ratiohuis iegiilé ex deimonffratione propof’s.difficilisnon efd.
Ciim enimreangulum A Hycum quadrato K G,d equale fir quadrato C F; fire@angulum A H, ponasur 1§, d g feciidi,
Jicut numerus datus ; at vero quadrasum D I.fatuatur 1.4 proindelatus D B, quoque LevitreCta A D, 13:vE
wimirum ex A D,in D B.gignatur 15. reClangulum videlictr A H. Addita ergo . erittoralinea A B.16. & cuing
dimidie 8.dempta .relinguetur C D,7.latus nimirum quadrasi K G. . ‘ L
* " Hic quoque fi fradti numeri vitandi fint,debes numerns dasws effe impar, vi videlicet; addisd i, diuids
joffebiferiam. C T o
. Econtratio reperiemus nuimeruti quedrainm , z quo fi datvs quisis niuimeriss fubtrebatdr , veliquis fias
 numerns quoqse quadratus. Nam fi ad datum numerurni adisciatur 1. erit dimidium compofit ndither: latns
quadratiquefiti. Vt fivurfim numerss ic.datus fir. Additai. evir compofiti numeri dimiduin 8. katus quas
drati 6.4.quafiti.Si enim demas datini mumeruns 15 veliqunt fiet quadvatuénumeius 4.9.cuims Latws 5. perpes
2ud minus e yna vnitate, quam latus quadyatiinuenti. Ratio buiss vei peyfpicia quoque et ex eadem figu<
74 huiws propof’s.Nam fi retangillum A H,quod ex quadrato C F,ablatirelinquit quadratum K G, flarua
fur 5. ficut datus numerss; & quiadvatuni D I,ponasur i.at que aded & D Byéins latws i.crit tota ABi6. &

eiis dimidiani CB,8.dr¢. A . ‘ -
" o AT A \T HE O Ro 63 P R.O P OSO 6‘ \ -. “‘\.-‘“‘:‘: ‘-
© S1reftalineabifariam fecetur ; & illi re®4 quzdam lined inreGum adiiciatue?
RcQapgu‘um comprchcnfu_m fub tota cum adie®a & adi¢étavna cum qua'drat'd:
adimidia,zquale elt quadrato A linca,qua tum ex dimidia,tum exddiettacompo,

niturtanquam ab vna defcripto. S o
A 5 ¢ % §nCn?VKr¢&aAB. bifariamiin C, & oi in reGtunk
" RS addatur BD. Dico re@angulum comprehenfom fub

. totacompofiti AD,& D R,adieéts, vnd cum quadra.,
| to dimidiz.C B, ®qualeefle quadtatolinicx C D._gus}
e e dimidia CB,& adie&ta B D.componitur.Defcriba-.
1% turmastique CE, quadratuni fuper CD, & duéta dia-

metro DF, ducatur ex B, re@a BG, parillela rééte’
DE fecans diametrum D F,inH, pun&o, per quod a-
\ gaturI K, parallelarectz CD:Item ex A, ducaturré-:
_ ——3 &z CFparalleld AL fecans 1 K;produ@umiin L.Erat’

Ve ’ 7 -7 jgitur percorollar.1.propofig. huiuslib. BLK G,qua-
drata,ideods re@a D Lre&z D B,z quialis: « Eg& adterti & K H,reétz C B,xqualis. Quare réQangd; 434 .primi.
lam ALcomprehenderer fubreéis A D,D B; 8 K G, erit quadritumre&# C B. Probanidumira.
quoclt,reCangulum A Lvnd cuntquadrato K G,zquale effe quidrito C E. Quoniam érgopaial...
lelogramnium AK,b zquale eft parallelogrimo C H, qudd bales A C,C B, zquales fisit:  Eft au. .4 36. primi.
tem & parallelogrammum HEE, ¢idem C H,2quale.complementi complemiente; erunt AK HE; ¢ 43 primsis
qualia inter fe.Addito ergo couirmuiii C Leritre@angulum A Lgdomoni M N 0‘."“}“.?_.'?; Quo-,

L
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‘the " EVCLIDIS BREOMETRIA
circacdm gﬂothN O, & quadratom K G, quadrate CE, fint ®qualia erit & re@angujum

" AL vnd cum eddem quadrato K G,cidem quadrato CE,zquale. Itaque fire&a linea bifariam fe-

cetur, & illi re®a quadam lineain re@um adiiciatur, &c. Qued erat demonftrandum.
' : ‘' SCHOLIV M

8 ¢ fectidi. Ar17 2R Quiaquadvatilex CD,® eqhale eft quadratis exC B,B D,vni ciireBangile bis fub

bifeckdi.

5. fecidi.

_ d 6.fectidi,

3

TR {

-

A, D B,C B, boc eft,quadratisex C B, BD, yna cireBasgulis fub BD,CL, & fub D B, AC: (fumpta
AC, femel pro C B, queilli equalis ponisay.) ESt autem rellangulis ful DB, AC: D B, C B & fub
D B,D B,(quodef quadratum ex D B,)® equale reClangulum fub D B, tora AD.Igitur quadra-
tam ex C D,equaleest reliquo quadrato ex C B, vnd cumreclangule fub D B, A D: Hoc ef?, yeflan-
gulum fub AD,D B, vnkcum quadrare ex C B, equale eff quadrato ex €D. Quod demonfiran-
dum erat. C
CAET ERYP M fi remattentiis confiderarevelimms,com g A & B D
peviemms propofitionem banc 6.per precedentem s. facillime poffe ¥ ' —
gl demonftrari:sd quodetiam eruditws vir,&rin omni dollvinarum genere exercitatiffmme, Manricim
Brefcius Gratianopolitanws, Regins olim Matbematicarum diftiplinaram in Academia Pavifienfs
Profeffor, animadsertit . Sit eniinrelaAB, fe@ain C, bifariem, ¢ ei additareda quAntacumngue
‘ B D.Dicoretangnlum cotmprehenfum fub totu AD,compofita;6r adie@a B D, yna cil quadratedi-
»l  midieCB, equale effe quadratorelte C D; ex dimidia, &r adieBa compofite. Additanamqueredle
: AD,exalterapartereita AE,qua adieCla BD,aqualis fir,evit tota ED,feclain C,equaliter,¢r in B,
inaqualiser,quod E A, A C,ipfis D B, B C,aquales fint.Recla quoque E B,rel¥¢ A D,equalis evit,quod E Aipfi
D B.fit equalis,Cr A B,vrvique communiy. © Reclangnlum igitur fub partibms inequalibns EB,B D,vna cum

za raro intermedse fectionis C B,boc eflreclangulum fub A D,B D,vni cum quadrate dimidie C B,eqnar
ers

it quadrato dimidie C D, boc eft,quadratore@ecex dimidia C B,datareGe A B,Cr ex adicta BD,com-

" pofite. Quod cft propeficam.

. SecEr v g iamuumersio.bifaria,(ve & boctheoremanumeris accomodemm.) in 5.¢r s.xddatnrg,
¢ numerss 2.Vides igitur namerit 24.qui producitur ex toto numero cpofite 12. in adieClum 2. vna curi 25,
guadrato dimidynumeri aqualé effe 49. quadraro huius numers 7.qui ex dimidio 5.Cr adiccle 2. ciponitur.

Ex hoc porro theoremate colligitur proprieras infignis Avithmetice proportionalitatic, que confi-

 fbie in eodem femper exceffu quantitatum proportienalium. Cim enim AD, fuperet C D, magnitudine

A'Choceft,CB, & CD,fuperet B D,eademmagnitudine C B:habebunt treslinea A D,C D, B D,proportio-
walitatem Arithmeticam quandoquiden prima A D, fuperat fecundam C D,eod? exceffiu A C fiue C B,que
[ecunda C Dtertiam B D fuperat. Quare cium oftenfum fit,rectangulum fub extremis A D,B D,vna cii gua-
drato exceffis C B, equale effe quadyato linee media C D perfpicue colligitar,im omniproportionalisate Ari
thmeticarrium lincari,reCtangulum fub extremis contentum, yna cum quadyato exceffus, aquale effe gua-
drato lineamedie. Semper enim tves linee Arithmetice proportionales itainter [z coniungs poterans, vt effi=
ciant vnam lineam bifaviam diuifam, { que nimirum aqualis fit exceffui inter prima &y tevtiam) cui tevtia,
fine minor addeafit invectum,mediag, compofitafit ex dimidio exceffi inter primam & tersiam,Cr ex ter-
tiaVepatet,fitresyelte fint date AD,C D,BD.Si namg, ex prima A D,abfcindatur DC, equalis media, &r
ex edia hac D Cauferatus thrtia D Bevit A B,(exceffusinter primam & tertiam )feltabifariam in C,eig,
addicatertia B D.Cum enim C B, exceffus fic inter mediam C D, Cr tertiam B D, qui equalis effe debet , ob
proportionalitatem Arithmeticam,ipfi A C,nempe exceffui inter primam A D,& mediam C D, erit neceffa-
#i0 A B.feltain C, bifariam. Eademg,ratio eft in alis. Quod idem in numeris cernitar, qui eundem babens
exceffum. In numeris enim 4.7.10. eundem exceffum 3.habentibss, numerss 40. produliss ab extyemic .10,
Wk cum 9.quadrato exceffis 3.equali e quadrare numere 49.q8i ex medio numero 7. proereatsr.
¢ Ex bac etiam propof.o.reperiemsis, vt ex 4.propof.numerum guadrari, cum quo daras quisis numerss
quadratum quog, numeri componas.Nam fi ex dato numere dematur 1.6 reliqums nymerus bifariam fece-
thr, erit quadrarns buins dimidy is,qui quariray Ve fi derssnumerss fis 15.Dempta ryelinguitur 14.cuins di
midium 7.dabit numerum quadratid 49.quefitum. Nam 15. ¢& 49. fAcit qhadrat§numerum 6.4. cuins lirse
8,04 ynitate maivs eit latere 7. quadrati inuenti. Huins rei vatio manifefta eft ex bac 6.propof. Cim entim
rectangulum ALcum quadrato G K4 equale fit qnadrate CE; fi re@angulum A1 flatuatuy 1. at quadga-
tum B1,1.idesd, & latsu B D, 1.¢rit tota linea A D,15.vt nimirum muitiplscatain B D,1. producat reclan, du-
lum A Lis.Ablataiginr 1.B D remanet A B,14.cxisu dimidium 7.dabiz C B, latus guadrati KG.gusfiti. .
NECE s s E axtem etiam bic.est,datum wumernm effe imparem,vt frallinumeri vitentur,ve videlices
-demptas.bifariam pofiit dinids. , : ' .
VB R § A viceinueniemus numerii quadratii , i quo daens numerws detralins quadratii etiam numernm.
velinquat. Si enim ex datowumero rokasar 1. &r yeligui numeri dimidio adiiciatur rurfus 1. conficiernr latws
guadrati quafitiVe fi datus ﬁl.ﬂmm 15.Dempra 1.erit 7.dimidiamveliqui numeri 14.additag, 1 fiet latw
quadrati quefiti 8.Nam fi ex eins quadrato 4. fubducas datum numerum 15. reliquus erit quadratss uu-
MO 49.CHiNs lats 7 [emper YRa vmssate minme cf} Iusere inuento 8.Rasio cit,guia firectanguium AL gnod

X qud.
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¢ qnadrats CE[ibtraBumielinguit quadyaruin K &, Patuatwr 15. ¢t quadratum B1, ideog, & B B, eim
latss .evit tota lines AD, 15.v¢ didum est. Dempta évgoh. B D;erit AB, 14 cuisdamidio C B,quod et 7, fi
yATfis apponatur ;. ﬁn lats CD 8.quod quaritir,Gre.> .. . - :

... .. -FTHEQR 7 PROPOS7 1
Srrealineafecetur vecunque; Quod- tota, quoddue ab vio fegmentorum, ’
vtraque fimul quadrata, zgualiaffuns &illi, qyod bis fubtota, & di¢to fegmento

comprchenditur,fe@anguld, &1lli,quod & Feliquo fegmenta fit, quadrato. y
. b SR AR R A R Y - $ECRTVR re&a AB, vicynquein
GNP .} o QDicaguadraii totius AB, & qpa.

N\ SN L) . dratum fegmétifiue maioris, fiue mi-
LR B - “ |'  noris A C,zqualiaefle reétangulo bis
md -8 1x - comprehélo fubiota AB, & difto fe-
—r r:: 1 K’ . gmento A C,vnacum quadrato reli-
IR B : DT ui fegmenti CB. Defcribatur enim
- , ' M " PupeiAB,quidmnmAD;& du&ta
' o . N {. diametro BE, ducatur ex C, teéta
2 3 R L ~ NI~ €F,parallela reétz AE,fecans djame

S A . , trun in pun&o G, perquod agatiir
Hl,parallela re®e A B. Eruntigjtur pet corollariu i propof. 4. huits lib-C 1, HF, quadrag : &
1 quiare&ta G H,«zqualis eft retz A C,erit HF,quadtatum (egmenti A C. Ruifus quia A E,;uaa
lisettipfi A B,erit re@angulum A F,comprehenfum fubtota A B, & fegmento A C. Eadem ratio-
~nere&angulum HD,comprehenfym erit fub eifdem reis A B,A C, quod re&z D E.E H,£qua-
Jes fintrectis AB, A C, ob quadrata AD, F H. Quoniainigitar reftangulid AF, FI, vodcumt 4da.
drato CLhoceft,gnomoni K L M,vad cum quadrato C1, zquale¢it quadratem A D {t ippona.
_gur commune quadrarum HF,erunt quadrata AP, HF, zqualia re@angulis AF, D H, (quorim
_ 1uodlibet comprehenditur fub tota A B,& fegmento A C,) vad ¢ii € I, quadratereliquifegmens
41 CB. Siigjturre@alineafecetur vecunque, &c. Quod erat demonfiranduin el

L. »

SCHOLI?VM

, ALITER. Quia quadratum ex A B,* aquale et qiadratisex AC,CB, vna cum fc&qpxylg}t . 4.{; hdl.
- A Jub A C,C B; fiaddatur commune quadrations ex A Cierunt quadrata ex A B,A C, aqualid guadra-
t0¢x A C,bis,Cr quadrato ex C B;vypa cum vélangulo bis fub A C,G B. Sedrelatigulofub 4 G, C.B,

34. primi.

S
3

) Y14 cum quadyato ex A G equile eit vellangulum [ib A B;A C <t proindevectangili bisfud AL, b3. Gechidi.
. -} CBvnacumquadratoex A Cibis, equale eit rellangslum fub A B,A C,bis. Igitur quadrata ex AB, |
- 1 A Coegualia funt reliqne quadrass ¢x C B,vpa um redangulo bis fub A B,AC: Quod devonfiram-
o dumerntr. . . - .- o :
<t

Ix namevis autem diuidatur numerns 10.vEcunque in 6.4 4. igitm'zoo.qudrdm_nwﬁm ro-
tinsnumeri io. & 36. quadrarunumerys pareis 6. equales funt mumero 120. qui fit bis ex toso 1038
Y zarte,rq,t_!\vzt,é camad, quadratonumero alterisis partis 4.yt confla. Sic etiam 100.quadrarus name-
oo THEFOREMSBUMETi 10.Cr 16.qUAdYAL S nUMIErSs Dartis 4. equales fumsmumero So.qui bis fit ex rote ie T
I8 pAYIEms 4 V& Cum 36.quadratonumerd altriui partis b, wee e

L . EX FEDERICO COMMANDINO. . .
«-.S1 re&ta linea in partes insequales fecetur: Earumi partium quadrdcz squalia fiing re.
fangulo, quod. bis diis parcibus continetur, vni cum quadrate eiusliries; qua mgior

I S T S S

’ R A

parefuperatminorem, | 1. iy
x : — B SEcErwr'teld ABin partes inequiles 4 C,QB,
U T fied, maior pars A Cs powiny AweE wineri parti-C B,agus-
lislined A D, vt D C, fit exceffin, g0 pars A €, fupetas par-
tem C B. Dico quadratapartium A C,C B, equalia e]g re-
*+ Ganguls,qudd bis consimesur. fub A CyC B,va& cimi qamira
10 linee D C. Conflinuantar eniru quadrata AE,GH & 4

- gatif D Lipfi CE, pavidleld, producaturg, H G 4d K. I,
" gueniew A D,ipfi C.B, ¢ equalis, addita commun;s D,C,é-
ri6.t004 A C,hoc ¢5%,C Eytagi D Bysqualis; it duté ¢&r C G,
| : ipfi C Bswalis xquod quadrasum fit CH. Igirur Crieli-
%4 G Esreliqua D C,equalis erit : Acproinde , cim & 1.E; spfi D C.fit equalis,eriint G E,1 Esequules: ided-
e i Gyguadratumerit ab exceffu D Cdeferiptum. Quoniam vero ve@angula A1,D Hycontinentiy fub par
Wbus AC,C B,(Eft enim A C,ytrique linée AF,D B,& C Byrrigue A D, B H,agdalis) :iw'iMwiB.?im

: ' ’

v
v




T} EVCLIPIS CEOMETRIA
rare AECH partiums 4 C,C 5 aqhaliaoff;re@engalis A1,D Hqna continensy fubpartibss AC,C B.y-
“ola oum guadrato 1Gexcefuw D.C. Qued eRipropofitsm. 0. T
SCHOLIVP M S e
TN Wumeris. Secetup numerys o.jgequaliter in 4.0 6.i¢4 V¢ mur pars fuperes minerem numero 2.vi.
; des igitur numeros 16.36.quxdratos partisein ; qui sfficiunt s2.equales efle numers 24. qui ex 4.ix 6. fir, bis
- Jumipropud cum 4.quadiaze excelfus 2.vs volehat sheorewa. s
[ SRR S . ) Doy, AU T A - - R R ST ,‘ L ee
3. .. . THEOR 3 PROPOS 8" C
- - §1 re@alineadecetur vicunqug;: Re&angulum quater comprehenfum fub te-
" ta,& vno fegmentorum,curi co, quod d reliquo fegmentofit,quadrato,zquafr e ft
..chquad a rota, & di&to fegmento,fanquam ab vaalinea defcribitur, quadyato;
NRRS D WY -2V -1 e X - SIT ré@a AB,inC, diuifa vicom.
N s R . A4 . |' gque Dicsro@angulymquater gom-
R . N | I I N _prehenfum fub A B, &legmente £
N - N1 ) : ' ueﬁaiorg.fliuemi’nirec ,vnicdm
: B . quadratqreliquifegmenti AC,zqua-
- N\l . of "l"g K [\ Ip  le effe quadrato line#, quz cxz{qc&a
o 75 — — B ( : 7 AB, & dito fegmegtoC B,componi.
> .1\ NG | be— -1 tur..Pro&ucunrenim A B,verfus di-
SRRSO PN My 8\ 1. A . &um fegméum CB;adD. it BD,
) it I U ' fe&azqualis (egmento CB; & faper
AoG. B D €. B D yaa AD,i]uadrstu'm dcfcribaturApE.
. Dv&a autem diametro D F,ducantur B G.C1Lparallelg ipli D E,fecantes diametrumin H,K pun
- &is,pefqua ducantur LM, O P, paralleiz ipfi A D, quz fecent prieres parallelasin N,Q, Erune
« 10 primd SBTRTT per-corollarinmi,propol.4.huius lib. OLN Q,BM,L'G, CP, circa diametrd DF, quadrs.
L Jerm ke quis Q K« mqualis s re@ba A Cerit O Lquadratum fegméti AC.Rurfus® quia N H,zqui-
J4LT Jis it rect C B,crit N Q. quadratum fegmenti C B,ideods quadrate B M,zquale,ciit re@z 2’: B,
. . BD,zquales fint. Quarere&= B H,H Q,zquales funt fegmento C B:atque adeo duorettanguhe
f34-pmmi A 4L Q comprehenfa erunt fub A B, &legmente CB, < ciim L H,fitzqualis etz AB. Eadem
INprimit parigne erunt duo te&angula N G,H E; comprehéfa fub A B, & CB,cum N H,HM, re@tz 4 zqua-
e finrre@®is CB,B D : & re&x GH,E Mreitz FL hoceft,re®2 L Hhocelt,re@tz AB. Etqgia
- -quadrataN QB M,aqualia funt; fiaddatur commane K G,erit B M,K G, fimul zqualia re®an.
7 1 L palo NG Quapropter quinque reétangula A HL Q HE,BM,& KG,gnomonem R S T,compo
gu apropter qn nguiafA =y '5 L 2COmp
-nentigyequalia funt re&angule quater comprehenio fub re@a A B,&legmento CB. Cim igitar
..mmp:;{ S T,& quadratum Q 1, zqualia fint quadrato A E; erit re@angulum quater compre-
henfum fub data re@ta A B,& fegmento CB, vnd cum quadratoreliqui fegméti A C,2quale qua-
dratalipe® A D,compofitz ex A B, & dicto fegmento C B. Quamobrem, fireitalines eturvt.
eunque,¢. Quod demonfifandumerat. T ~ e C
emes e SEHOLIPM -t
8 4. fechdi. Vi 5o BLT Y ERQWiaquadratum ex A D, equale et quadraticex A 3,B D,vnacumiyelangulo fub
A B,BD,bn bocest,quadratis ex A B,BC,vng cum rectangulo bis fiub A B, B C: At quadrataex A B,

' . e . St

e A
L R R W Y
.- L

-

v

Savan

A

b 7. feclidi. B, aqualiafunt yelangulo bis fiub A B,B C, vna cxm quadrato ex A C; Etit guadritamex AD,
L equalerelanguloquater fub A B,B.C,ma cum guadrato ex A C, Quod demonfivandum evat.

Ll SBE BT ¥ RINIUUIETRIIC.VICKRGNE N 6.C 4 NUMETUS iGitur 240.GRi guatyr fit ex 2080 to.

v  MPATECI 6.YN% GHIW 16,quadrato numero alterins partii 4, boc el numerius 256, eqsialis elf numere

quadrate buiss nameri 16. qui componitir ex dato risimero 19. & difta parte 6. vt conflar. Evdgh

| . molle , mumonss 160, i fit quAteT ex 10.t0t0., iB pATEEM 4. VBACUM 38. qHAdrard nameYo altering

N ' ; ) ) .
< | 1 puertis 6.hec. e ouspcrns198.qualis ¢iF guadrat s RAMETO buisk RUMCTS1 4N COmponituT ex 10.&
| owwepericuswmeits . oo ‘ « N
v Peres T prapofitiobec .ita etiampropons. ! o

+ L. 8ilinearé@alecetur vicunque, eidue in reftum sdiiciatur aliarefta vnifegmens

torum wqualis: Quedratem totius lines compofice 2quale cft reangulo quater com-
‘Pprehenfofub dacalines, & adieQa fiue dio feg;nen{to, vni ci quadrato a!ter:us fegméti.
" NAMrelta A B fe8aeftinCvetung, ¢if, adhiza B.D, feginents C B.aguals demonfirarumg, efd yus-
“dratumi torius A D, aquale cffé relangale quarty comprebenfo fub data lined A B, & adic84 BD, finc icle
feginehte C B,yna ;‘g{@ qnddfm witerim fegmaru C ~ b
. - S1 lineareQa fecenne bifaciom, oig; in retum adiiciatur ré@a alis qudﬁucunq?.mu-'
: Coe e e v et ““d

[
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dHatam rorins 'c6nizbﬁt'c lities sequale oft rectangulo quater comprehenfs fib linea com

pofitaex dimidid, & adie&s, & fub dimidia, vna cum quadratoe adicz. L
N_t M relta D C, feila el bifariam in K,eig, addisa C A,probasumd, fuiv,qhadraturh totins AD,equa-

beefferedanguloguater comprebenfo fub A B,copifita x BC,dimidia,¢r adieda A C, & fub dimsidia C B,

racumquadratoadiede AC. T T T T o

|, 1M vero exhac guagse propofitione 2. insenietns klikrArione wamserstm quadratsum, cum.quo daris

"’?iqzilib'er wuwiErys Conficiat nimerutn fi miliver quadratom. Namfi ex quarva parse numeridats dematur 1.

veliquiris erit laiws Giiadrati guefiti. Ve i daris numerus flt 32. Tollatnr . ex eiis quartaparted. Reliquis

esiim wuineru 7.dabit quadratum ¢9.cam ‘0 dutssiimerws 3.2.eicit quadrasiom §1. ChimsVatws 9. oftfem .

P Vnaviirate maius udrtaparte dits nuseri. Facilis eft buiufCevesvativ, Qsuoniemenim rectangulum .

AH, quaer fumptum, cum quadrato O 1, * aquale eit quadratoA Es five@tangulum AHponatuy 8. neyspe a 8.Lectidi.

quartapars dati mumeri,at erb gRadratum C'H,adeog) ¢ € Bcins Latws,1.evit Knea A B,8.v.ducla i C B,

1faciac 8.4blate exgo i veliquunm evit A C lavnb quadrati O 7. yuod querivay.. .+ © . .

V1 antcm fractiones visemtur mecelft ef¥, dussim nsmerunyeliidi poffe in quatwer partes eqiedlesyita v

Agnumereur, A vt ayTa L GO e e

f_' Co X T R A, inisenigyis giogue Wiimernm quadyations & qud darws umﬂﬁ&m&hnlinqu}_tgllf :

Meram etiam quadraiam. Si narhqaead quartam partemnimeridati Aildatyr'r.confinbitny 14'{#( qudu- _—

ti quesfitih 't fi darws rurfum fir nymerns 32.fi ad quartams eivs partem3.adiiciatut 1.fet Larsis 9.4 c i qug~ '

draro 81.ff detrabatur datus numerus 32.veshanebit quindrarss nXmerss 49.cuiws latss 7. femper eft vua yri-

tate minks uartaparte dati numeri.Ratid v, quia i qrarea pays gwomonis R ST,qui ex guadrate A E. [ub-

Jarws relingtit quadratinh O, bis e1, i retangutum AH, qued gnodems R ST, quarsam partem effe de-

‘monflranimus, [Fatuarur 8. quirva pars dati hameri 37.at quadratic B M, ideog, & latws eiss B D, 1.erit i~

jfti A B.Y.vt diCtuns 5, ac proitde'rorum latms A D, 9.ex citits quadrato AE, quod efd, 81. fi wiferarurgno-

BioARS T.quei pofiiimk effe 32.religinm fict quadratam O I49.cuiss latus A C,efl 7.quandoguidem.A B,

_&1at¥. & C B,boc eft, B D,ili aquali, i.quod quidems tarms 4 C.perpetud via vuisate misws cit guarta parrs:

wimeridati 3590 Giltum e, 0 - e | :

Nl T e pe e o o C

~ o A THEQRS. PROPOS. Y

. Srredalinédfeccturin £qiialia,& non zquatia: Quadrata, qua ab inéqualibus

totins fegmentis fiunt, fimul dupliciafunt, & cius, quod A dimtidia,& cius,quod ab

intcsmedia le@ionum fit,quadeat.. 0, T 0
Cooene L L e we SECETVR reflaAB, bifariamin C,& nom bifariam in' P,
Ly . Di¢d, quadrata fegmentoriim inzqualium AD, D B, fimat

L

—— K ‘ o .' . dupla_c'ﬂ'_q quadratoruni fimGl, qua fitntex dimidia AC, 8¢ . .

... exintermediafe@ionum C D.Educaturenimex €,sdAB}

" perpédicularis CE,qui# fit 2qualisdimidi% A C,vel €B,dy
~ canturquere&z E A,E B. Deinde ex D, ducaturquoque ad
. AB,perpendicularis DF,fecans EB,in pupn@o F.pquoddd = - -
. catur FG,parallelaipli A B,fecans CE, in Q, ducaturtane =~ -
dem AF. Quonii igiturintriangulp A CE,lateraCA,CE; = -
: ®qualia funt;« efunt anguli C AgtC B A, zquales:Eltan’ 4v:priis. .
} D . . temangulusA (gE, reQus: Reliquiigitardangulialfum re. &3 prim,
&um conficient, ideéds AE C, femirétus erit. Eadem ratione angutud BE €, femire&us erit; ac
APpseteatetns A E B,rectus.Rurlus,quiatrianguli F GE,angulus E GF,!zqualiscf recto E CB, t29.primi
exterpusinternos Yerunt reliqiii dug angulivni redtd Rquales. Oltenfum autem eft, angubum ¥ 3. prims,
FEG,elle femitéetum: Igitdr & E FG,femire@us erit; proprereaque anguli EF GFE G, Rqua
feserunt, *ideodué Slatera E G, GF,; xnualia inter {c. Eademn, modo oftendetur, in triangulo e 6. primi,
BDF, lateraBD, DF, effe 2qualia. Nami angulus FD B, eft reftis, & B, femircctus,&e. Faqud
chotint triangulo- A CE, angulus G, rectus fit, f erit quadratum lateris A E, Zquale duobuiqans £ 47.primis
dratislateram A C,CE: Atqui hzeg duo quadrata inter f¢ funt zqualis, quod & linex A C, CE,
s qtiales fint. Igitur quadratum lateris AE, duplui erit quadrati lateris A'C. Rurfus quia in
vtiangulo E GF tus G, reQus eft, Lerit quadratim lateris EF, ®quale duobus quadratis la- ¢ 47 primp.
terem E G,GF:Arduo hec quadeatatnter e ®qualia funt,ob #qualitaté lineardm EG,GF. Igi-
tur quadeatum latetis EF,duplum eris quadrati lateri$ F G, hoc eft,quadratilineg C D. Elt enim
C D, %rea telte F Guequelisi cim CFfit parsllelogrammum. Quare duo quidratare@tarfi AE, b 34.primi

- EF,dtplafant duornm quadratarym lincariire@arum A €, €D : Suntantem duo quadrata se.

Qaram AE, EF; i4hualia quadratore@z AF 1 & fuadratum re@ A F, 2quale duobus quadta. i 47.primi
s roétgrum AD, ) E- Igitur & dud quadrata retarum AD,DF, dnﬂ:‘funt duorum quadra.

Qm% reftarnm A C,C D): Atqui quadratem reftg D F,zquale eft quadratoreéte D B.Oftenfum ‘

o Lol ** .‘ & S



10 4 EVCLID-S CEOMETRITE :
“enim eft,rectas DF, D B, effe 2quales. Quare duo quoqae quadrata redtarum ADD B, fegw ey,
torum inzqualium dupla faat quadratorum re@®arun A C,C D, dimidiz linez, & intermedic e,
Qionum. Sicrgo reftalineafeeeturin qualia; & non qualia, &c. Quod erat demonftrandum’
: Cea SCHOLIV M = =~ . 1o T
Arrr E R Quiaquadratum ex linearella A D,defcriptum,* equale e5} quallyatis Ieﬁri;irk r}
AC, CD,v#i cum parallelogrammo reBaugulo bis fub reQis A C,C D,comprehenfo; fi commune ap
ponaturquadratum ex D B,erunt duo quadyasaex AD,D B, equalia tribus quadratisex A C,C D, .
* D'B,mwi cumredangulo bis fitb A C,C D,vel ub B C,C D Atqui quadrato ex D B,vni cum relin
br.fecidi. P gulobisfub B C,C D aqualia funt quadratacx B Qfen AC, & ex C D. Quadrata igitir ex AD,

Jechidi.
2 ¢.feclidi 2

?

. D B,aqualia funt bis quadyatis ex A C,C D ; Ac proptevea quadrgtaex AD;D B,dupla funt quadr,
¢4 toramex AC,CD. Quodoftendendumerar. - . ... - LT
1 Avr7EsexFederico Conmnandine. Quoniam A C,ipfi C B,eqgsalis e, & fuperat € B,x?l:{éh

| CD.ye@aD B: fuperabit guog, A C,ipfams C D, cademsrefa D B. Quare, vt ad>.propef, bususs-

v bri demonfiyaxsnus quadyata redari A G,C D, equalia funt retangalo fub A C,C D, bis, v cuims

qiadratorelle D B; Ac proprerea quadrata reltarum A C, C D, &rreanguluin fub AC,C D, bis,

= AL .vnacum guadraverede D B, dupla funs quedrasoriex A C.CD : Sed quadratis vetarum AC,C D,

ca.fechidi. © vmacamreSangule fub AC, C.D, bu < eid aqusle quadrasumiefts A D. Igitur ¢ gRadratarecta-
rwm AD,D B,duplefunt quadrateramexAC,CD. - . - 0 0t o

* 1A v vere rarfis mumeersu o disidasws equaliserin 5.¢r 5. i€ inequalitey in 7. 3.vt Jit intermedia fe-

o gumerns 2.ceu in propofis.eit dictum. Quadrati uumersigitny 49.Cy 9.pavsium inegualium 7.&r 3, du-
Plifunt quadrasoram 25.0r 4. dimids wumeri 5. Cr numieri 2.nser duss feiones, v mamfefumest.

r @ H FE Q= o b filubeat , demenfirabimus & hanc 9.propofic. ex ipfa con-

Sfirudtione, vt pracedentes, boc modo. Defiripio quiadrate A E, totiss li-

C #ica A B,dndag, diametro BF ducantur per C,D, lateribus AF, BE, pa-

1 N 1 | ] rellele € G.D H, fecantes diametrum B Fin pundtis LXK per qua Lateri-

bus A B,F E,parallels agantur LM,N O,fecantes CG,D H,in Q P.Q o-

P . L. . gty . . =~

niam igitur ex coroll.1.propof 4 huise libri quadrata funt LG,J PO,
d3¢.primic o | CMNHIeRGLLpf ACE QK,ipfiCD.G& NKipfiAD,equalise-
| _ it N H,IRO, quadrara partium inequakum AD,D B,¢r LG,Q P,gua-
. “r ) Q draradimidiate linea A C,¢r intermedic fe Fianis C D. Dig il hersm
R SN K effe dupla. Quoniam enim qizdrataN H, D O, fupérant quadrarZL G,
A D Q P.quadrato D O,¢r reangulis N 1,1 H:Sunt antem quadratam'D O,
G reclanguls N 11H, aqualia qradratis L G, Q P, vt mox dewenfirubiewr: liquide ionflar, quadrata NeH,
D O,quadratorum L G, Q P, effe dupla , ciom hec bis in ills contineantnr . Quod autem triabec reangula
36.primi. D O;N 11 H,aqualia fint quadratis L G,Q P,itaoftenderntr. Reangnium N1, © aquale eif redangulo Q M,
£34.primi, guedredaN Q,0 O.f equales fint.equalibus A C,C B. Igitsr N1, compleitur quadrasum Q P, & infuper
KM.Sierge KM, D O;1 H,equalia fint quadrase L G erunt seceffarid D O,N 11H, aqiialia duobus quadra-
g36.primi, #L G,QP. Effe ausem X M,D O,1 H, equalia quadraro L G fic demonftrabimns. § ReZamguls K M,D O fi-
mul equalia fant ipfi. P E;quod reite BM,M E, equales fint,cim B M, equalis fit ipfi C B, 0b quadratum

i 34.primi. CMb & MEipfiF L,boc o5%,ipfi £ 1,06 quadratum L G boc eil,} ipfi A C. Additoerge communi1 H, erune

K 36. primi. KM,DO,I H,equalia’ipfi 1 E, hoc ¢t quadrato LG X qued I B,L G,aquglu  fint,ob m‘fa:LI,I M) qucequa

) 3.4 primi. Libus AC,C Baquales fans. Qaodcftpropofirum. ‘ B B

'- THEOR-IO. PROPOS.:OO‘ S~ 1
.- ST re@alinea fecetnr bifariam, adiiciatur autem ¢iin re@um quzpiam lft;&d -

__ 1ia: Quod d tota cum adiun@a,& quod ab adiunéta, veraque fimul quadrata, du.

" * plicia funt & cins;quod A dimidia,& cius,quodd compofita cxdimidia & adiunéta,

- tanquam ab vna,defcriptum fit,quadradi. - - s o
.. » g  SECETVR re&ta AB, bifariam in C, & ei in reGum

. . , addatur B D. Dico dno quadratarctarumAD, BD,

: . fimul duplaefe quadratorum fimul, qu¢ exredtis AC,
CD,defcribuntur. Super AB,enimex C,crigaturpere

“ pendicularis CE,que fit z%qahs-dimidi.eA ,vel CB;

T & iungantiﬂ‘ reé'tp AE.EB. 'FCT'D, deinde educatur

: D F,ipfi CE, parsllela,occurrensreéte E B, protratts

in G; & per E, ducdturre&tz CD,&{alleh EF,fecing

v DF,inF,iungaturque re&a A G Oftendeturiam;an-

o oL T gulum AEB, effe re@um, vt in przced;nti‘ftbpoﬁv

39, primi. o "€ " Yjpne, & € E B, femireftum st ideodue. civs tgau_;

: »

TN

h34.primi,

- 5
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E GEfemire®tum quogs: «E@auté angulus F, re&us,cimin parallelogrammo CFreRoangulo 434 prim:
C,opponatur. ¢ Igitur & reliquiis FE G, femireétus érit,& propterediphi E GF, tluahs. Quare* 4 32. primi
reétz EF,F G, angulisFE G}: QGF, oppofitz, zgales quoq; erunt. Eademarte oltendes, re&tas ¢ 6. prmi.,
BD,D G,effezquales,proptered g angulus B D G, fit retus,& B G D, femiretus, &¢. Quoniam

igitur quadratam re&z A E, 4zquale ctt quadratis zqualibus re@arum zqualium A C.C E:erit d 47.primé.
quadratum re&tx A E,duplum quidratire@z AC, Rurﬁ_:t quiaquadratumreitz E G,¢ quaidra- 47 primb;
tiszqualibusre@arum zqualium E F.F G, ®quale clt; erit quoqs quadratum re&tz E G,duplum
quadratireétz E F,haceft,rectz C D,/ cdm C D,refta zqualis fit re@= E F. Duoigitur quadrata £34. primi.
rectarum A E,E G,duplafunt quadrasorum ex re&tis A C,C D, defcriprorum. Atqui duobus qua- .
dratis rectasum AE,E G,zquale eft £ quadratii te@z linez A G & quadratore@z A G, zqualia g 47.primé.
funt duo quadrata,quz ex duabuslineis retis A B,D G, defcribtur. Quadrata ergoreitara AD,

D G,duplafunt quadratorum exre&tis AC,C D, defcriptord. Cimigitur quadratum rn&=D G,

zquale fit quadrato re&te B D; erunt quoqs quadrata reftarum A D,D'B, dupls quadratorii,que
exreélis A C,C D, defcribuntur. Itaque fireéta linca fecetur bifariam,8cc. Quod oftendends er:

SCHOLIV M. _

© Arrr E R, Quisquadratiinsex A D, equile e quadratis ex A C,ED, yna camreBangulobis 1 4.fecGdiy
At fbac,cDyelfubBe,C D; fi commune addatur qradratam ex B D, erunt duo quadrata exA D, )
B D,equalia sribs quadratis ex A C,C D,BD,vna cum retangule bis fub B C,C D.b Sed quadrato by .fechdi.
ex B D, vua cumrectangulo bii fub B C,C D, equalia funt quadrata ex C D,B C, hoc eft, gtmdunl A
¢x A C, C D. Igitur quadrataex AD, BD,equnlia fint quadratis ex A C,C D bis; Ac proinde qua-
. drataex ADyB D,duple funt quadratorasn ex A C,C D; Quotl evat demonfirandum. g
_€T  Acrr eRexFederico Commandine. Quonism A C,ipfi C B,est equalis, & fuperat C D, xpj.im'
CBredta BD; faperabit quog, C D,ipfam A C;endem velta BD. Quare, vt ad 7.propof. huiss libri
oftendimus,quadrata ex A C,C D,cqualia fint re€langsile fub A C,C D,bii,yna cum qradrato reia
B D; Ac proprerea qaadyatareitarum A C,C.D,Cr recingulam ub A C,C D,bis,yma cum quadyé-
toredte B D,dupla funt quadratorum ex A C,C D: Atqui quatlratisyelarum AC,C D;vnacamre= -
w» @angulo fub A C,C D, bis, € equale et quadratiirellc AD. igirar & quadyarareGarum A D,B D, c 4 fechdis

dupla funt quadratorumex A C,CD. o :

,J Nu M ERY 5 10.biferiam fecesurin 5. 5.cui adddrar numersi quisis 3.v¢ totes numerus com
pofisus fit 13. Qxadrasi igitsr numeri i69. & 9.horum numetorii 1. Crg: dupli funt numerorii qua-

dratorum 25.Cr 64.qui ex his numeris 5. ¢ 8.gignuntur,vt perficunnt eft. L v
.. SED & hac propofio. facile ex pracedente 9.demonflrabitur , quemadmodum fupra demonfiratafuit
g.cx 5. Sit enim rectu A B, fela bifariamm C, eig, additare@a guantacunque BD. Dico duo qnadratares
* A ¢ BD &arm AD, B D, fimuldupla effe duorii guadratorsmredtarum A C, C D;

—t . sy fimiul. Additanamquereife AD,ad pirtes Ayea AE,que adie@2 b D,
Lo S qualis fit ; erit tota ED, fella ik C; bifatiaim, & in B,non bifaviam, qud |
EA, A C,ipfis D B, B C,aquales fins. Recta quog, E Brefte A D,equalid erlt, quod E Aipfi D L.fit equalio,r
A B,ytrique communis. 4 Quadrata igiturrettarum E B,8 D,hoc off rectirkm A D B B, dupls erite quadrsz d3.techdh
rorumre@arum E C,C B,hoc eff reitarum C D,A C,quod e propofitum. D

Q' o filubeat eavdem biic propofitivniem so.demonfivare ex ipfa confiruttione, queimadwodum pra-

cedensem 9.ofkendimus, fiet id hoc modo. Produéia A D,ad E,vt D E,ﬁ[i adielle [inea B D,aquatis, deferipsd-
gue quadrato AF,totiss lined A Educantur per C, B,D,lateribus A G,E F.paraliela C H,B1,D K, fecantes ds
Gamdiametrum E G, in LM,N, panctis, per que lateribus A E,G F, parabiele 4gantur O P,Q RiST. fecantes.

‘e H ) K_’F _ Prieves in V,X.X,.Z,a,b. Quoniamigitur ex corollario 1. propof.4.bhuius

libri omnia reclangula circa diamerrum E G quadyata funt ¢4, SN, ¢ 34.prisabe
fi AD, equalis, & O Lipfi A C, & aN,ipfi CD; erit SK, quadratum
|P 1¢8¢AD,& DT, quadratunire@e DE, fine BD,¢&r OHuaX, quadra-
| #4retarum AC,CD. Dico quadrata S K,DT.fimul dupla effe quadra-
torum O, aX, fimul. Quoniam enim quadrata SK,DT, fuperds qua-
R drata 0 H,aX, quadrato DT,¢r reGangulis S L, LK: Sumt antem qua=
' dratum DT, G redlangalaS LLK equalia quadratis O H, a X, vt mo
% demonffrabitur; liguidi<on, at,quedrata SX,D T,qyadratorum O H,
aX,duplacffe ,cimbec in illiscontineantur bis. QOuod autem tria bes
) 4 relahguls DT,S1.LK,quadratis O H,a X,equalia fint,ita patebit.Re-
GairgulumQ L. equale ¢t quadrato O H, ob lineas Q 9,0G,que equales funt; & proprerea quod Q 0,ipfi £36. primi.
Y L,aqualiscit, &1L, ipfi O G, obequalia quadraia TV, O H, equalium laterum O T, LV. Itemh § Y,ipfi §34.pricdi.
M, "LLipfiYV,&r V KipfiV Z,¢ DTipfi b Z. Igitur quinquereCandula Q LST,L LV K,D T;hoc ¢ff, |, 34.prisi.
sriarecangula DT, SL LK, equaia funt quingue refungulis O H, 4 MY V.V Z,b Zhoait duchms quadrawr . .
£ OH, aX. Quodeft propofiram, - - : - R : '

id
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1. "PROBL.&. PROPOS.

- DATAM re@amlineam fecare, vt comprehenfum fubtota, & altero fcgmvc:;.
torum re@angulum,zquale fit ei, quod A reliquo fegmento fit, quadrato.

Da 7 fitre&a A B,quam fecare oportetin duas partes, ita veretangulum comprehéfumfub
tora AB,& altero eius {egméto,nemp= minori,equale fit quadratoreliquifegumenti,nimird maio.
» . mns.Defcribatur ex AB,quadrati A C, & diuifo latere AD, quod ¢um linea data A B, angulum re.

@um efficit,bifariam in E iungatur re@a E B,cui ex E A,produta zqualis fumatur EF, % ipfi AF,

abfcindatur exreéta AB,data 2qualis AG.ER enim AB,maior,qudm AF. Nam cim E B, fitzqua-

a30. primiv lisipfi EF,ex conftru@ione; « fintautem latera AE,A B,maioralaterc E B criit quogs re@= E 4,

AB,maiores reta EE: ac proindeablata communi A E,reli?ua AB,maior erit,g reliqua AF.Dico

re&am AB fe@ameffein G, itavere&angulum comprehenfum fub A B,B G,z quale fit quadrato

re&2 AGiadeo vt AG, fitmaius fegmentum,& B G,minus. Ducator enim per G,recta HI, paral.

c » . " lelare&te D F.fecans CD,inl; Ac per F,ducaturipfi

: AG,parallela FH,fecans HLin H.Eritigitur paralle-

o logrammum A H,quadratum fegmenti A G, cii om.

bi¢ primi. . | 4 " ., niaquatuorlatera cius fintzqualia,quippe ci ¢ FH,
G H . . .

L b { G H,zqualia fint oppofitis A G,A F,zqualibus;om-
"1 nesgsanguliciufdem reéti, ob reétum A, vead defin,
1huius lib.oftendimus. Re&angulumm quoque CG,
comprehealun erit fub AB,& fegmento B G ¢ AB,
_ @qualis fitipfi B C. Liaqs probandum eft, re@angu.-
- lum C G, & quadratum A H,zqualia effe. Quoniam
) » E - A F  jpiturre@a D A, dinifaeft bifanaminE, & ef addita
¢6 feckdi. inrectum AF;ceritreangulum fubDFEF A,%'noc eft,re@angulam D H,(cam FH, fitzqualisipfi

F A;) vnd cum quadrate dimidiz AE,2quale quadrato reé&tz EF,hoceft,quadratoreétz £ B,qu
d 47.primi. teCtz EF,zqualis eft: Eftautem quadratum re&tz EB,4zquale quadratisreétarum AE, AB.

: Quarereétangulum D H,vnd cum quadratore@= A E,zquale quogs eft quadratis re€tarumn AE,
A B.Demptoergo communi quadrato re&tz A E,remancbit retangulum D H, quale quadréto
reétz A B, hoceft, quadrato A C. Ablatoigitur rurfus communi rectangulo Af, rcmangbuﬁt re-
&angulum C G,& quadratum A H.inter fe 2qualia. Quod eft propofitun. Datamigitur reftam
AB fecuimnus,%k¢. Quod eratfaciendum., Lo
S SCHOLIV M T

“Roc theoremanullaratione accommodari petest numeris. Non enimnumerss vilus in duos porest nume
705 dinidi, ve numerws produclus ex toto in alteram paree aqualis fit quadrato altersvws partis, vt demonftra-
bimusud propof-14.4ib.o.V bi etiam decem theoremata antecedentia huius libriim numerisdemonfirahimmy.
Clariiis ausem idem oftendemus ad propof.z9.ciufdem lib.o. ‘ R T
- PR x 15 autembuisfce problematis non eit difficilis. Nam ad extremum A,vbi terminari debet mains

it

w7~ fegmentumlinee date A Byexcitataperpendiculari A D,ipfi date linee A B.aquali,eag, fetain E bifariam;:
Jiadmternallum E B,refecetsr E A,produla in F,erit AF,maiori fegmento A G,equalss, vt demonflrarii est.

1. © " THEOR®L PROPOS n

. IN amblygéniiértfiangulis,quadratum,qubd fit a latere angulum obtufum fub-
tendente;maius-eft quadratis,que fiunt A lateribus obtufum angulum comprehen,

dentibus,retangulo bis comprehenfo & ab vno latgrum,quafuntcirca obtufum
-+ - angulum,in quod,ciim protraGum fuerit,cadit pcrpcndicularils,& abaflumptaex-
teriuslinea fub perpendiculari prope angulum obcufum. : ’

beat angulum ABC, obtu-
fum, & cx A, inlatus CB, ad
partes anguli obtufi prraétd
" cadat perpédicularis AD. Di-
co quadratum lateris AC,qF
obtu’oangulo opponir, ma-
ius effe quadratis laterd A B,
B C,réftangulo bis edpréhen
fofub CB,BD, hocett, qua-
- dratam lateris AC zqualeef
fe duobus quadratis laterurn

.«

. TRIANGvVLYM ABCha

e 4fecundi. ABBC,vid cia re&an'g‘fo fub CB,BD,bis e5prehenfo.Cim.nreta CD,diuifa fitin B,ytcanqz«-

erit quadrat@re®e C
bis

®xquale duobus quadratis rgétarum CB,B D, & re@angulocomprehéfo
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bis fub CB, B D. Additoigitur communi quadtatg fea A D, eriit duc quadrata re@arum CD,
D A, zqualia tribus jmdmis re@arum CB, BD, D A, & re@angulo compreheafobis fab CB, -

'BD: Eft autem quadratis re@arum CD, D A, « 2quale quadratumire@z A C. Quare & quadra. « 47 priesl.’
sam re@z A C, 2quale erit tribys quadratis re&tarom C B, BD,D A, & re@angulo comprehenfo ,
bis fub CB,B D. Cim igitar quadratis re®aram B D,DA,b e quale fit quadratum reiz A B, erit 5 47 primi.
quadtatum re&z A C, zquale quadratisre&ardm C B, B A, & reQangule comprehenfo bis fub '

-CB,B.D. Quod eft propofitum. ln amblygoniis ergo triangulis, quadsatum, quod fi,4cc. Quod = .
erstoltendendum, . . ' o o o

+ . . SCHOLIV? M

L4 3¢ bog Ioco demenfiranis Enslides, quansd mains fitin triangulo amilygonio quadvasum Lveris v
Zrlocbinfo oppofici,quadsatis aliovumdusrum laseram: In fiquenti axtem propef.i3.oftendet, quanto gua~ .
dratum Laseris acuro angale eppefisi minws fit quadyatisreliguersumduoram laseram,ve ad snitium [cbol

Propsf gz Lib.rmontimm. . e
U A Q¥ o X rA M yerd affumpfiz Enclides, perpendicula-
2 rem dudli ex 4,caderein latws C B,ad parves anguli obtn~
i prosractum,ided paucis id demonfirabimm. Sit in trian-
. g1l0 A B C.angulw A B C,obtufis, G larws C B, adpartei
Biprotraclum. Dice perpendicularem ex A, dedullam ca<
dere extrasriangilum in Lefw C B protraluam: cuisfmos -
 dseftrea A D: 3iewimcaderst intva iriangulum, qualit
“eft reda A E, effent duo angnli ABEF, AE B, duobus relié
mdiores, cumillefis obenfiw,bic verd recius. Quod eff con-
P T T L] ﬂ;pnpoﬁt.n.lib.l.sim} caderer extratriangulum in 4
¥ B C.producliom ad partes C,qualis cif vea AT, effent rurfuin tviangilo ABF,duo angyli ABF,4 ¥ B,
maiores dusbuireitis,camille fis obesfie; bis verdrecs. Quod cft abfurdum. - L
58 D & boc theoreson verum eik; * L
- 8tintriangulo Yuadu’mm wniug literis maiits fic duobus quadiatls daorkm laterum
veliquocum: Angulusilliliterioppofitus,obsufusericc . . . .. . - ..
IN trianguloe-A B Cquadratum lateris A C,mainefit quadratis bate~
- Sl e ‘7am A B,B C. Dico auguinm B, guem latss AC fubsendis,cffe obtufim.

AT e - | Dscatny enimex B, ad A B perpendicalario B D, linee B C,aqsalis, it _
garwrg, teda A D. Quomiam igisur quadratum ex A D, equale eff quia~ 3 ¢7.pimi.
'\ dratisex A B;BDbeceftex A B,B C:Ponitny autem ghadrasnm ex A C;

Maiss quadratiesx A B, B C; Evit qitadyntumh ex A D miinws quadyate ex.
A C; & idcirco reBa A D,iminor,quak refls A C.1taghe Juin lirern A Ky,
- B Cpriangaii A B C,equaliafunt lateribms A B,B D, trianguli ABD,y-.
1 toumquevtrigue,cr bafis A C,mator efd bafe A D ; Evis angaiss 4 B C; ©as.posii.
o o, - . muierangslo A BD:Sed ABD;reliw eif. Igitwr A B Cyeiia maisy, O
sbrufim erit. Quod eft propofisami; - o , s -
_ T QErnenamconserfum bii propef..iz. denisnfirapimmi: nimiramt. - » o
Stintriangulo quadritum vnins laterismaius fic quadrasis religuoram dnosurh lade: |
rum, reftangulo bis comprehenfo fubalteruiro horum latérum, & fub exteriorelinea, -
]?::n}ll ‘e; llal; ll:terex pr’oddna&c_) recta lim:l; ::l oppofito angulo demiffa abfeiridic: Demifla *
ha 4 tus produ@um perpen axis eric; & angulus ) ianguli priori *.
iMilaceri opyoﬁtuu,gbtu’ful. pe? i it; & anguluspropofitiwisnguli priort .

u‘...;nuténog.oa spene ;-o-..

eone sqises

\

ey

I driaxigilo A B C,ad Litws C B,prott«8um domistatur ¢ ipfofi: -
$oaugnlo A, 184 A D, firq, quadratam Latevis A C, maith; qitam gt
dratalnternm A B,B C,recangnle fich C B,B D, bis comprehenfo. Dicd -

AD,4d €D effe perpendiciilirem,cr angulum A B C,obtnfum.Sienim
AD.perpendicularis non cit ducarar ex 4,44 C B,perpendsculirie, yud

divo cadere neceffurié in C B,produam ad partes B.Cadat enim.fi fie<

i potedt, in B,itave A B, fit ad C B,perpendiculaiic. Vit ightur < qua- é 4. petini,
dratum ex A C.equale guadrarivex A B, ¥ C, gflod et abfurdam, cim

e ;;i;g“ma:nNaudﬁq‘xcfnanaAinc&,W

. m B . ‘ L ‘

C.op . 1 deinde, fi fieri potelt; perpendicaluris éx A, demifia ik Litw B €, qualis eoft AF. Evit-igitwr & d ¢r.priic
quadratum e A C,eqhale uadratis ex A¥,F C:Penithy antem guadratums ex A C.maims quidratiosn 4 B; :
BC.Igitur & quadmsa ex AF,F Gmaiora erunt quadratis ex A B,B C,quod ef} abfardum.Sunt enis qua-
dmf XA D,BC,muioré quadratio cx AF,F C,quedrei A Bréde angule AF Boppifisa moier fis;qmim €19, privai’
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AF,&r BC;totamaisr parte F C. Perpendicularis exgo ex A, demiffanon caditin CB.'

CA DA tertid, fifieri poteit perpendicularis ex A,ad latss B C.demiffa, ins C, ita ve A C, fit perpendi-
.847.prini. xlaris. Erst igitur quadratum ex A B, * equale quadratis ex A C, C B, ac proinde quadratasm ¢x A.C, misns
evit quadrato ex A B, propterea multa minks quadratis ex A B, B C,quod eit abfurdum,cioom penusxrmms-

=0 N iwg, Perpendicularis ergo #x Aud BC demiffanon caditme. - o o L3
" CAD AT quartd, fi fievi porest, perpendiculavis ex A, in B C, protraiiam adpartes C, qguats ¥ A G,
b17.primi. ‘Q¥oniam igitur do anguli A G C,A C G, minores funt duobusreclis, eflg, 4 G C,reltms; evit A CG,minér

c19.primi. reto,acproinde AC B,obtufus.Reéta ergo A B, maigr qrir,qu)m A C, & proprerea quadratum ex A C,mi-

nus crit quadrato ex A B ac proinde multo minus quadratis,ex A B,B C: fed & maiss ponitur, quod e5? ab-

Surdum. Cam evgo perpendicularis ex A, demiffa ad C B,non cadas in B,neg, inter C,B, neg,in Cneg, extra

d1y.primi. ‘C,cadet exira B,qualis e A D,vt dem3[trabitnr. Quare angulsu A B B, 5 curws erit, & A B C,0btafus,quod

Jeenando loco proponitur demonflrandi®m. Caterim angulum A B C effeobtifRm, fi quadratam refEe AC,

mais fit quadratis ve@arum A B, B C, faciliss demonflrauimus in proximo theovemare butws fcholy : ex

quo fit, vt ad initium buiss [choly oftenfum eil,perpendicularim ex A,ad C B, demiffam cadere extragrian-

gulum ad partes anguliobeufi. ' s
T ‘A QropaxtemdD,fitad CE,perpendicularis , ita demonfPrabi-
* - mns. Simon et ducatur A E,ad C B, perpendicularis cadensvitra B, ve
.+ oftendimns. Quoniam igitur angulss A B C, oftenfs it obtufus, evie
' quadratum vefte A C,maiss quans quadrataze(arum A B,B C,reiian
++ gulo bis comprebénfd fub C B, B E i fed & quadrasi esufdemredte AC,
* maiss ponitar quam quadrata earundemreitarum A B,B C,relangu-
-+ lobis comprelienfo fih C B,B'D. Igitus qugdrata ex A 89 C, Wy cums
© vecdlangulo bis fub C'B, B D, comprebenfo equalia erunt quadratis ex
>k ABB C:vna cumre@anguls (ub C B,BE, bis compreben]o :& ablatis
™ quadratié commpunibus rectari #B; B C, velangulum b fubC'B,B P,
compreenfum aquale erit yelangulo bis comprehenfo fub C B, B D, ac proinde ¢ reGangwlum fub C B,
I femmel compretyenfum aguals erit retangulo femel {ub C B,B D,camprebenfo,Grreda 5:Exeéin BD, e~
qualis, pars toti, vel sotum parti. guod et abfuurdum.. Eit ergo A Dyad Q.1), perpendiculeric, crasla alim

guod et propefitam. . . v . O Co .

<. La s verd  quoniamneq,boc dwedecimum thesyema , neq, fequons s3.per numeros,quando libet expli-
saripoteit, quddpafiso vio Larere trianguliguotlibet partiom equalinm , alialasera, corumq, partes a per-

- o> s pendicslaribus lineis facte plevsngwe wumeris expriminequeant , fed fint lines illi laterincommenfurabi-
Les-quedin precedentshwprapafitionibus non accidebat,quippe cum.pofira dinifa recta linea ghotlibet par -
sium.uqualinm,cius parces fatui pofiine pro libito ci coommenfurabiles, vt in exemplis numerorum adhibitis

Jactumeft; prafcribemusyegulas quajdams,quibms Geometricé triangwla amblygonia, atg, oxygonia (quet _
- gat qui opsaserit) confliruamtur cin[mods, vt omuia larera, partesg, eorsim 4 liweis perpendicularibus fu-
v . Qafins linea commenfurabiles: atg,adeo veritas viviufque theorsmatis in numeris quoq, appareas.Hic ax-
tew deamblygoniis triangulis agemss, & in [choliv fequentig propofitsomis de Oxygoniss. Quoniam autems
wnblygonium triangulum est , vel Ifofceles, in quo tertiums latws femper © matws est, quod obtufo angalo op-.
ponatur, velfcalenum, (equilaterumenim sffe non potes? , ve ad defin.27.4ib.1.diximms,) Cr in fcaleno linea
Ppespendicularis cadit vel in minimum latss produltum,vel in medium , proponemss tresvegulas. Prima cx-
bibebimus triangulum amblygoninm lofieles laterum commenfurabilisum,im quo ctiam (egmensum vevigs .
Libet lagerumgqualium produdti inter perpendicularem, Cr angulum obsufum esfdem laseribss commenfy—
vabilefit. Secunda conflituemus sriangulum amblygoniam fcalenums laserum ctiam commenfurabilium,
& in quo fegmentum minimi lateris produttiinter perpendicularem,ér angulum obsufum laseribsis cifems .
Jesommenfurabile. Tertia denig, triangulum amblygonism fcalenym proponemus commen urabilium la-
rerum, & ingusfegmentum lgreris medy produdi inter Lineam perpendicularem,Gr obtufum angulum eif~
dgn iyt @ibw commenfurabile exiftat, o AT K -
e o o , R‘EGVLA 1

LN .

€19.primi.

A conflruendum triangulum amblygoninm 1fofceles laserii com-
. -memfurabilium,in quefegmentam exterius alteriv Iarerasny agnalium
" produdtiinserperpendicularem lincam, Cr dnguluip obtufum,, vifdem
. lateribus quogue fit commenfurabile: flatuarur fegmentum exteriss.
" 20t partinm aqualium, ve earum numerss & 7.oumeretur, ve 7. vella
vel 21.vel 28.Cr¢. Deinnde virumuis lat crum equalism ponatyr dicli fe~
. —— . gmenti duplum fiperquadrupartiens feptimas, maxssnum autem ebe
T e £ufo angule oppofitum eiufdem [eqmenti qradruplym fuperbigartiens
w - feptimas:Vimiviangule A B, duidafis CDd 3Mﬂcdaﬁm-:sikwdl%“ﬂﬂmwrmwg...
’ ' , 7
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7.8 virumuis latérsms A B,A C,partium :8.qui numerns habetar, fi duplicasseris 7.addiderisg, % ip fius:1 a-
tusvero B C, parcium 3o. quem numerum habebis , fi quadruplicauerss 7.adiunxerisg, 5. ipfius erit trian-
L4lum ABC, quod queritur . 1n boc enim triangulo quadratum lateris B C, e5t goo.cui equalia fuit quis
dratalarerum A B,AC, nempe 324.324.v1% cum re@angulo bis comprehenfo fub A B,AD, boc e5t, cum 126.
126. Hec enim conficiunt quoque fummam 9oo. Quans obrem,ve in hoc fholip offendimus, erit duéta C D,
4d B D, perpendicukiris, G-angulus B 4 C, obtufis. Quod fi fingulos wumeros huins trianguli per quemlibcs
. Bumerum mufriplices , procreabis alias lineas trianguls commenfurabilcs, prioridug tamen proportionales.
Vefi snuentos numeros duplices,eficies AD, 14. & tam AB, quim AC, 36. at B C; Go. Propofitusy quogue
triangulym reperies, flatuendo fegmentam exterius A D,quotcunque partium,esicmfi a 7.non nunlerentur:
Jedtunclasera erunt numeri integri cum fractionibus. Idem denique triangulim iffendes, ﬁdﬂl?l}z[t latus
g80dcung, & quo incipere vis,quotlibet partium,dummods maximi fias fegmesi A D,quadruplum fuperbi-
partiens feptimas, verumuis autem equalium fit ciufdem fegmenti duplum fuperquadrupartiens [eprithaey

P A REGvra IL g RS
* Vr efficiatur triangulum amblygonium Scalenum laterum commenfirabilium, in quo perpendicularis

PINS PN

Cadens in minimum laeus produ@um faciar fegmetum exterius commenfurabile ctiam Lateribus : facugrar

dxrevius fegmentii quotais partium zqualium 4 quinqu‘c‘nnmemtarﬁ',vr s.vel 1o.vel15.vel 20.Gr¢. Quibus fi
addas 3 habebis minimum latws, Sivers eafdem parees dicti fegmenti triplices, addasq, . vel f parses ms-

Wimilateris inuentas duplices , efficies medium latus . Si deniqne partes eafdem dicti fegmenti quadraplices, .

reperies latus maximum . Ve fi iw appofito rriangulo fegmentum

des, quadrato lateris B C, quod eft 1600. equalia effe quadyara la~
terum A B, 4 C,nimirit 256. 1024.vux cumrectangubo bis fub A B,
AD,comprehenfo,id e§t, cumi6oa60 . Ex quofit CD, ¢ffead B D.
perpendicularem,C angulum B A C,obgufum,vt fupran hoc [che
lio oftendimus . 1amfifingulos numeros inuentos multiplices per
S o guemuis numerum, gignentur aly numeri illis proportionales, qui
idem prafiabunt. Ve fi cos duplices, erit latws A B,32.A C,64. ¢ B C>80. qui quideris numeri reperientur ea-
dem arte, fi exterius fegmentum A D flarnas partium 20.que duplam quoque proportionem habent ad prio=
respartes 10. Sic fi eofdem numeros tyiplices,efficies fegmentum exterius A D, partium 30.latus A'B,48. 4 €,
#6. B C,120.C5 fic deinceps. - ) ' T

. ReGgvra IIL. . .. _

. Protriangulo amblygonio Scaleno commenfurabilium laterum., in quo-perpendicnlarie linta in Mes
diumlatus productum cadens efficiat quoque Jegmentum lateribus trianguli commenfurabile; accipiatuy
vurfm exterius fegmentum quotlibet parcium 2 s.numeyataram,vt in precedentiregula. Quasfi triplices,
addasq, -+ produces minimum larsus. Sivere eafdesm mulriplices per S.adiungaiq, . babebis lasus medium:
Sidentque eafdem per 8. imultiplices , produces maximum latws.
Vt fpin triangulo propofito fegmentum:A D, fiat partium . erit

AB,16.AC,32.0 BC,40.4tg,ita quadrate later'u\ B C,nimimm'
1600.equaliaexiffent quadratalaterii A.B,A Cnempe356.1024.
. ynacumrectangulo bis comprebenfo fuk A C, A D, boc ef¥, cum

[

: numevos inuentes per quemuss numerum multiplices , inyenies
ahios numeros Latertum illis proportionales, in quibus eadem hec propofit.iz.examinabituy. Vi i eos quadyu=
plices,efficies fegmentum exzerins A D,partium 20.latus A B,64.4C,128.¢r B C,160.5i verd eofduin ilasprim,
res numeros per 10. multiplices,evit fegmentum extering 4 D,s0. latus A B;160. A G,320. Cr B.C;4.00. doque
itaininfinitum. - T e eny v

C.a v £ autem.exiftimes pofito lasere aliquo trianguli amblygonyj,vel fegmento extgviori,quotlibet par
tiumaqualium, alia lasera cum illo feruare neccffarid proportiones illas , quas invegulis predictis explicani-
mus,aded ve cognitovno,reliqua etiam cagnofiantur. Hoc enimfalfum est cum illavariari pofsint mill. mo-
dis, & alias atg, alias proportiones habere. Itag, ex tribus prefiriptisregulis foltim colligendwm evic, ex lincis
vectis,que dsitas proportiones feruent, conflitus poffe triangulum amblygoniuss, vk cum fegmingo exteriq-
#¢,i88 qua veritas propofitsonis 12.pofiit exammaric : ! - by

THEOR 1. PROPOS. 1. \,

* 1N oxygoniis triangulis,quadratum i lasere angulum acuram fubtendente my-
aus eft quadratis,qu finnt A Jarenbus acutum angulum com prchcndc'_nktib__u% rc-

’ 0

AD conftituaturi0.evit A B.16. AC;32. ¢ BC, 40, Vbsetiamvi -

160.160. Ac proinde BD,ad C D, erit perpendiculavis , angslusq, '
B AC, obtufus vt in hoc fholio fupra demonffrauimusi:Quodf

l,c

-



1ne . EVCLIDIS CEOMETRIE

&angulo bis comprehé(o,& ab vno laterd,qua funt circa acuti anguld, in q& per-
pédicularis cadit, &ab aflumpta interius linca fub perp&diculari ppe acut anguld.

A

D CB
Sx N T omnes anguli trianguli A B C,acuti,& ex A, perpendicularis A D, demiffa cadatin latus
B C. Dico quadratum lateris AB,quod acutoangulo A CB,opponitur,minus efle quadratis late.
rum A C,CB,circaangulumacutum di@um, reétangulo bis comprehenfo fubB C,C D, hoc eft,
quadratum lateris A B, vnd cumreétangulo biscomprehenfo fub B C, CD, zquale effe duobus
uadratis laterum A C,CB. Ciim enim reéta B C,diuifa fitin D,vtcunque,erunt quadrata re&ta.
89 focwndi. tum B C,CD,« zqualia re@tangule comprehenfo bis fub B C,C D & quadrato reétz BD. Addi.
to ergo communi quadratoreétz D A, erunttria quadratare@ari B C,CD,D A,zqualiareétan,
gelobis comprehenfo fub B C,CD, & duobus quadratis re@tarum B D, D A: Duobus auté qu a.
b 47.primi. dratisre@tarum CD,D A b zqualc ett quadratum re@= C A. Duoigitur quadratarcétarum BC,
C A,zqualiafunt rectangulo bis comprehenfo {ub B C,C D,& duebus quadratisre@arum BD,
e47.priwi. D A, Cam ergo duobus quadratisretarum BD,D A,czquale fit quadratum re&tz A By eriit duo
uadratareétarum B C,C A, qualia re@angulo bis comprehenfo fub B C,CD,& quadratore&te
B.quod ¢jt propoefitum.Eodemn modo oftendetur,quadratare@arum A B,B C,zqualiacfle re-
&angulo bis comprehenfo (ub CB,BD,& quadrato re&z AC,hoceft,quadratum lateris AC, mi.
nus ¢ffc quadratislaterum AB,B C,re@angulo comprehenfo bis fub C B,BD. In oxygeniis ¢rgo
triangulis,quadratum 4 latere, 8c. Quod demonftrandum erat. ‘
o ‘ "SCHOLIV M
.. Yr g r extribm propofitionibus,nempe £.1ib.s. & 12. atque13.buins lib.cognofcimms, quantum fir
‘quadrarum cuiufuis larerss trianguli cum quadratis aliorum duworum lateram comparatumnempe ax fit 1l
b eqRale.an mains,minisve, Cr quanto maiws fit,ant mins, pross videlices angulus affumpto laseri oppos
Jovss fuerit reClus,vel obtufus, ant acutms. .
T Qr AM¥ 15 ant? Esclidestheorema boc proponat de triangulis duntaxat oxygongs, quefiilicet om-
mes angulosbabent acuros 1dem tamen veviom etid eff in triangulis reQangulis,Gr amblygoniis,ve conflat ex
Poferioribus dnobus eviangutis in fchemate propofisis.Sunt emimin hifce rvigulis neceffaris duo reliqui an-
: A : guli acuti, vt perfprcue colligi potest ex propofaiz. .
: vel32.01b.1.Hoc folim obfernandii eft in triangulis
redangulis,Gr amblygoniss, perpendicularem ducs
debere ab angulorelto,velobeufo,in oxygoniis vers
aquolibet.1ta .n. femper cadet perpendicnlaris in-
tvatriangulii, ve Euclides in demsftratione affums
pfit.Quod quidé facile demdftrabitur bac ratione.
Sint intriangulo AB C,dyo anguli ABC, ACB,
acuti, angulss vero B A C, retus, vel obiufis, acs~
- V" tiisve. Dicoperpendicnlaré ex A, demiffam cadere
BAITatriangnld.Si enim caderes extrain C B, protralid ad partes Bytuiufimadiei 1e@a A Eseffet intriangsn
&16.peimi. [0 A B E,angulus exterior A B C acutsus,® maior interno ¢ oppofiroreflo AEB, uod eft dﬁzrdu.'S: veroca-
deret extra B C,produtd ad partes C qnalisestredia AF,imidem incideremus abfurdum,ve manifeftum eif.
1D £ e boc theorema in trianglis re@angulis, s obtnfangulis demonflrat Fedevicus Commandins, e-
tiamfi perpendicularis A D% cadat in latws B C, fed veleadem fit,que larus A B, vt inreClangulis, vel extra
o triangulnm cadat,vt in obtufangulis accidit,ceu in [cholio propofitionis pracedemris
demonfivauimus:qued tum demil accidet, cum perpendicularisnon &b angulorefto,
vel obtufo,fed abaltero acutorum demittitur.

871 triangulumreGangulid-A B Cycuins angulus B.fitredus ; & ex angulo 4, «-
curo ad B C.perpendiculars ducatur AD,que cadé evit,qua latws A B,propter ang-
IumreBum B.Dico quadratum lateris A B.acusum angsulum C.fubtendentis,minm
effe, quam quadrata larerum A C,C B,rectangulo bis comprehenfo ful latere C B in
quod perpendicsularis cadit, & fub lines CD, gue inteviicitur inter perpendicnlu-
rem AD, G acutil angulum C. Cum enim quadrataex AB,C BY equalia fint qaa-
dratoex A C; addito communi quadrato ex CB,eraunt tria qugdrata,nemipe guod ex

4 B,Cr duplum cims, qued ”‘ C B,aqualin duobns quadratis ex A C,C B:At quadratum ex C B,idem efiyquog,
' e reQangu«

e7.primi.




, LIBER SECVNDYVS 1
reQangulum fub C B,CD. Igitur & quadratiiex A B,vna cumye&angulo bis fub C B,C D,equale eft qua-
dratie ex A C,C B; Ac proinde quadratum ex A B, minus ¢33, quim quadrata ex A C,C B,veQangulo bis, fub
C B,CD. Quod e} propofitum. o ' ”

Rr x5 7 s fit triangulum obeafangulum A B C,cniss angnlus B,obtstfus; & ex angulv dcuro A,4d B C,
perpendicularis ducarsr AD, extra triangulum cadens. Dico quadratum lateris A B, acutum angulum C,
Subrendentis minws cffe,quam quadrata luserii A C, C B,reitangulo comprebenfo bia fub C B, ¢& CD. Quo-
A, Wiamenim quadrata ex AD,C D,* equalia funt quadrate ex A C; addi-

:  toquadratoex C B,communi , erunt tria quadrataex AD, CD, C B, «-
:  galiadwobws quadratis ex A C,C B: At quadratum ex € D, equale eff b 4-fecidi,
‘'  quadratié ex CB,B D, reGangulo bis fub C B,B D. Igitur ¢ duo qua- '
i  drataex AD, C B,vnacum quadratis ex C B, B D, ¢ reBangulo bis fub
C B, L D, equalia funt quadratis ex AC, C B : Sknt autem quadrata cx
! AD,BD,* aqualia quadrato ex A B. Quare quadratum quoque ¢x A B, €43-primi.
i crduplumquadratiex C L, vni cumrectangulo bis fub C B,B D, equas
_i  liafunt quadrasis ex AC, CB. Arquiquadrato ex C B, vna cumredan-
€ ' D gulo fub C B, BD, 4 aqualc estrectangulumfub C D, C B; Acpropteres d3.fechdt.
ditplo quadyatiex C B,onis cam rellangulo bis fub C B,B D,eqyale eit redtangulum bis fub C D,C B. Jgitur -
& quadratiiex A B,yna cumre3angulo bis fub C B,C D, aquale es? quadratis ex A C,C B; Ac proinde qux-
dratum ex A B, minus eff,quam quadrata ex A C,C Byredangulo bis fub C B, C D. Quod e53 prepofitum.

AL1T ER, Crbreuiis. Quoniam quadratum ex AC, ¢ maiss eit, quam quadvataex A BB C.reclangu- ¢ 18.feekdi.
do bis fub C B,B D,comprebenfo,hoc eff quadratum ex A C,aquale ¢St quadratis ex AB,BCvmkcumreBan- .. .
Lulofub C B, B D, bis comprebenfa; evit quadratum ex A B, minus, quam quadratumex A Cs quadratoex

B C,¢rre@angulo fub C B,B D,bis: Ac proinde fi quadrato ex A C,addatur guadyatum ex B Cyevit quadra-

s8m ex A B,minus quam quadrata ex A C,B C,quadrata ex B C, bis fumpto, Cr reQlanghlo bié fub C B,B D,
comprehenfo. Citmergo quadrato ex B C,vna cum reitangulo fub C B,B D;contento, * aquale fis retangs- € 3. focti.
lum fub C B,C D, conseustum; evit quoq, quadratum ex A B, miinws quéms quadraza ex A C,CB, redangule
sompresenfo bis fub C B,C D. Qupd cst propefitam. . . ‘ o

I feholio quodam antiquo demonfiratar fequens theovernasinfiar illine, quod nes in fcholio precedenss
propefitionis fecundo loco demonflranims. Videlicet. ‘

2 47.primb,

St in triangulo quadracum viius laceris minus ficduebus quadratis duorum laverum - :
reliquorum: Angulusilli laseri oppoficus,acucus erit, - : ,
| | A A

ol

- INtriangalo A B C,quadratum Leséris A B, minks fit, quami quadrasa leserym A C, CB. Dico angulum
C.quem dicixm étm fabeendit, effe acasum. Dicatur ewim ex G,ad A C,perpendicularis CD, linee g‘;, -
qualu,iungasurg reita A D. Quoniam igitur quadyatum ex A D,8 equale e quadratis ex A C,C B,bocef, g47-primi.
€% AC,C B: Ponitur autem quadrasum ex A B,minus quddsatis ex A C,C B; Evig quadratami ex A D,maisg
quadrato cxx A B: & ideo recta A Dymiaior quam vela A B. Itaque quia duo lsterd AC, CD, trianguli
dc 11, equalia [xlmt dwsbss lateribms A C,C B,tvianguli A C B, virumque vivique; & bafis A D, maior bafe
4 B, ® Erit angulws A C D,maior angulo A C B: Sed A C D,veiui e&i,ex comfrucbione. Ergo A j« b 3g.primi.
sor, Gracurm erir. we : : Vrudiene. Ege CB‘m‘,h e ¢
S D & conserfium buiws propof. 13.offendemus, imirsnt, S |
Stintriangulo quadratum vnius lateris minus fir quadradisreliquorum doorumlaces
rum ,re_&a_ng_ulo bx.s comprehanfo (b alcerutro harum laterd , 8z fub re@a lineainter ane
gulum priori lateri oppofitum , &re@am lineam ab angulo alteri illi laceri o ppofiro de-.
miflam:Lineahacdemiffa ad alcerumillud latus perpendicudais erie, & angulus propos
- fici erianguli priori illilaceri oppofisus,acutus. ‘
I triengulo ABC,adlatus B C, demittatsr ex angnlo oppofiro A, re@aAD; fitg, quadratum leteris
A B, minsis guam quadrata lateruns A C,C B, re@angulo fub B C, C D, big somprebenfe. Dico AD,cffeper~
: : » k 