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W mem Geom!th) ?Iam in
1. Twicommodum, & ufum edi-
tari, now olis forma, ac mée
thodo illa Tibi fiflimus, qaam
Y prous in prioribds fex libris
Eiemenuram Egclidis continentur . Id a8~
tem nemo nobis vitio vertas. Primd; quin
mutato vrdine Euclideo perdifficilis eva-
“dis le&%o Avchimedis , Apollonii ; Theo~
1doffi - alivremgue prifie atatls Geometra~
vum y in quibus elementares propofitiones
laudanter eo ordine , quo exsant in Eg=
clidis  Elementis . Et deinde guia ex e~
‘vientia edo8i fumus ; long? ubeviorem fre~
Bum percipere jwmtutem ex [ola Eucli~
dis le&ione , quem f omnia ille Geomd~

grie’ Elementd “perluflrarer > gua asdre
noflra Viri alioquin dolliffimi mesbodo 8-
lia adornare conati funt. Interim priores
3los fex libros Euctidis, Geomesrie Plone
Elementa_continentes 5 now ita yudes, ¢
‘nudos Tevi e Moibemss , quemadmodum Ma-
jom Naﬁn in bacnoftrs Urbe facere can-
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Joeverine’, fed nonnibil rewgmta; ) %
illuftrasos ; qutua’oqu:dem 7 definitio-
wes fingulis libris prafixas " brevibus qui-
bu[dam motis excpiicaimus , Ovdemunfira-
tiones ‘ipfas propoﬁmm pAuld wifidio-
res reddere curavimus . Quin etiam, ne
1m:cedm ad bac ﬂydxg., Gewpm,g m
tralt aum wgrcdl. sogaris ,” ad fémn
prlltmmar:m guandam. diff

ﬂmonem pramitters , gua oﬁmderet tm
aatwam qaanmamm, quas: Geomerrig
‘gonfiderat , tum  differensias priveipin-
Tum s qua in ea. velus iydubitata. adbi-
bentur | tum dcmque d{ﬁ:ﬂmmﬂ :kﬁzmm
propoﬁmnum s qU& ceX Tis pringipiss per
demonflrationés t?rdu:ug;ar . Caterati,,
. quod de Geomesrie utilitate tum.gd men~
dem perficiendam , cum ad [aniaris Pby-
_.(1.:!: intellefum in eqdem differtarione

, ;;xl adjecerim , yom, eﬂ, qued Exieres

.offendst , fi ad eoram forte manus -Opp-

colusm iftud , Sudiofs goftré Juvmtn:z

wmeaxat deﬁmatum, peyvenerie . Enim-

‘ ¥
wero veritas ifts in bac moffra Civitate
adeo cunllis nora et ac gxplorata , ut

,nec ipfe Jexus mulsebris , qui .dici vix

? oteﬂ > quensanm d;ﬂxplmp adipiftendis

_oferam tmpmdat. » & Gyoperria fludio

gueeri pamm Valeo: .
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DISSERTATIO ,
PREALIMINARIS.

R .

9 Eometriz nomine infelligitur®
* pats ilg Mathefeos, quzr cir.’
LR <a extenfiosem , feu quanti-!
tatem continuam: océupatug' s
S ¢aqne ‘tale nomeh fortita e(}f
paar oL Terrad dimerifione ; gbia
Proclo” pratftanda fides ; ad campos lm‘ctlcn_-f
dus ;- qiorum !tmiees - Nili ‘aliuvione corffun-
debantur ,- prisim fuitab Bgy ptils'idhibit.
Vocatur autem exteaftidf, few’ cdntlnudni‘
n

orhne'id , quod ! tribus’ diménfionibns  ca
flat,, longitudire, latitidine , & 'profumdid®
tate’s “cujufmodi ‘funt éotpora omnia; qtre!
in’ hac retum -inlverfitate ' exiftunt’; q ns
nullum eorum fit’y quod tribus iis dimeh<
fionibus-non ghudeat, & i AT 0T Y
“Tres - ifte dimenfiones; ex -quibus “¢otift
exten{io, feu quartitas ' continua ,’ fempe
quidem: 1n hoc mundd fimul conjunéte repel
riuntur: nec certé res perluftranti occurtet
ulla, Jue vel tnica ‘dumtaxat dimenfiode,,
vetetiam duabus tantum fit referea. Intetimg
eo_mentis concipiendi modo, qdem' Schols
abftraftionem appeliant, poffunt tres il di-
menflones. 4’ fe mutuo feparari . Atque hac
rtione non modd corpora, verum etiam li-
neas, fuperficies , &-pun&ta Geometrz co‘n1lz.

C.derant, ¢ 1. : .
A Az Ubi



4 DISSERTATIO

Ybf enim 3 corpore profunditatem fepa- -

rant, id, qmod remahety, vocant fuperficiem,

que proin clonegitudinc, & latitudine refer-

2 , omnino pfofunditite caret. Quotiéfcum-
que verd a fuperficie amovent latitudinem,
gradum faciunt ad lineam, qu idcirco dum-
taxat longitudinem habens, caret tam latitu-
dine , quam profunditate . Denique, quum
2 linea auferunt longitudinem, & utrendiiir
tantum -ad ¢jus. extrema , punfla eis fybow
riuntur ; quorum . proptereg aulla oft parg,
mulla dimeafio. I
" - Viciffim autem 3 punlo :ad corpus’ afceri.
dunt in hunc modum. Primgd concipiunt’,
punétum fluere per planum aliquod : & quo4
niam pug&i nulla eft-pars, #ulla dimenfio,
relinquetur fluxu ipfius ir plano veftiginm,
m Jongifudinem hahens; atque adeo Jinca
Jefcribetur .. Deindg lincam iltam m_telhfuns
moveri lateraliter;: & quia motu ilto; lates
nali, accedit eilatitado, prietur fuperficiesy
uz longitudinem ,,&}‘lantuqun_) habet &
ﬁeglque fuperficiem jftam concipiunt mo-
veri , vel 1n altum , vel in profundum
quia hac ratione adjupgitur €1 altitudo,

u profunditas ,. nafcetur gorpus, quod lon-
gituding, latituding, & profunditate refers
r ,

. R [ UL R ! .
Ex quo patet, inanes & ridiculaseffe Sce.
pticorum asgutias, dum_ ipfam Geometniz
gertitudinem in dubium Yevocare copantur
ex eo, quod Geometrz prater corpora fup-
. ponant dari punlla, lineas , & fuperficies,
quz nufquam funt, Neque cnim affumptim,
¢ft urquam a Genmetris, ut detur, autdari
poflit punétium icparatum alinca, linea fe-

i S -

~

- a————



PRELIMINARIS 92
Jun&a a fuperficie, & fuperficies a corpore
a\rulfa.'Scdp quod (u;z_ponunt huc redit, ut
tres corporis dimenfiones , Iongitudo, lati«
tudo , & profunditas poffint , tum fmul o
cum feparatim confiderari: quod extra omaeng
dubitationis aleam elt ; nam in dimetien-
do intervallo , quo Urbs ab Utrbe diftat ,
iplam tantum viarum longitudinem meti~
mur, nihil omnino follicit: de earumdeng
latitudine . . .

Sed deinde etfi punta, linee, & (uperficies
nec exiftant, nec exiftere poffint 2 corpore -
feparata, nihil tamen vetat, quominus dicas
mus, ¢a omma verd, ac realiter exiflere in
ipfo corpore. Quum enim corpus non it in-

itum, fuos habere debet terminas veros o
8¢ reales: qui quidem , quum profunditate
carcant oportet, habebunt tantum longitu.
dinem , & latitudinem : proindeque non cor-
pora, fed fuperficies erunt . Et quoniam ifta-
gum {uperficierum unaquzque nec ctiam eff
anfinira, fui inea pariter erunt termini veri o
acreales: qui, quum latitudinis expertes effe
debeant, habebunt dumtaxat longitudinem;
atqueadeo merz linex erunt. Qnumgue de-
mum quelibet harum linearum finita fit, @}
guoque fui competent termini veri, ac rea-
Jes: quibus quum nec longitudo, mec {atitu-
do, nec profunditas ineffe poffint , nonaliud
erunt, quim punéta. . v

Hinc itaque perfpicunm eft , quod et
punfla, linex , & fuperficies abftraltione
mentis 3 Geometris confiderentur, in ipfo
tamen corpore veré , ac realiter exiftant. Sed
gXinde liquet etiam, ea omnia exiltere in cor-
pore , non velut ejus partes phyficas , fed

: A 4 tait.
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8 DISSERTATIO
tantum ut partes modales , quum fuboriatur
corum omnium confideratio non ex ipfa
corporis fubftantia ;-fed ex eo, quod corpus
fit magnitudine finttum , ac terminatum adeo
ncmpe, ut fiadeflet corpusaliquod omni ex
parte infinitum , in eo nec punéta, neclinez,
nec fuperficies poflent confiderari ; quam ve-
lut undique infinitum nulios terminos, feu
fines admittat. C

Sed licet punéta, linez, & fuperficies, prout
R Geometnis confiderantur , ad phyficam
corporis: compofitionem non pertineant

‘quum folam habeant rationem terminorum;y

extitere tamen nonnulli , qul vi (uz imagina-
tionis concedentes punchis, lineis, & fuper.
ficiebus exiftentiam realem, & omninodi-
ftinftam 3} corporibus, eaomnia ut phyficas
corporis partes habuere, nec afferere veriti
funt, lineas quidem ex punélis, fuperficies
verd ex fineis, ac denique corpora ex {upers
ficicbus proximé coalefcere: ea fortaffe des.
cepti ratien®, quod ipfi etiam Geometrz ,
ut pauld ante ditum eft , ex motu punth
Iineam, ex motu linez fuperficiem, & ex

“motu denique fuperficiei oriri corpus tradi-

dennt, )

%ui: iftam opinionem ample&tuntur, non
‘poffunt in graviflima abfurda nonimpingere.

am primd, filinex conftarent ex punétis,
fequeretur , lineam majorem quamcunque
minorem adequare. Sienimcirca idem cen-
trum duas quafcumque circumferenttas, feu
lineas circulares defcribamus, & ex centro
allo intelligamus dufas ad punéta omnia cir-
cumferentia majoris rettas totidem; tranfi-
bunt re&z itz per punta totidem diver@

cite
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PRELIMINARES §,
ircumferentiz minoris . Unde , quum if
utraque circumferentia fit idem pun&orumt
numerys ,. conitabit €x eodem numero pat-
tium utraque circumferentia: & proptered’
quum carum circumferentiarum m:zquah:#
nec ex diverfo partivm nufnerd, féc ex " df3
verfdpartium mole: repeti poffit, “eag inter (g
zquales efle oportebrt, - 20 4o
Similiter sutem; fi fupcrﬁ‘caﬁi?conﬁdren’t
‘ex lineis, oftendi poffet;: fuperfidiém majos
rem ‘aliam minorem adequare.' Conf}ituan
tur etenimiduo trimgula. ‘quorumn-bafés fint
#quales}y altitudines autém uteimque in®t
qualesw Hec inter fe laltitudinamratiorer
habere; 3 Geametrisdetbn(tratur ) Yenintd
tamen) quia qulibtt refia ; quaein nAb triaht
gulo! aptari: poteth bafi qurdiftaniter , dutl
ctiam poteftin altérofimilitérbafi parallela
exdem hnet,:qua trunt in an‘e,_'triangul'c‘i‘
Teperientur etiam ia alterd: & proptereg §
{i linex -forent partes- fuperficierim , con,
ftaret utrumque trishgujam- eodem rfum
TG partium 5 atqoe-adeo wnum aledrum a
quaret., ! L1 Ssp U0t
-Neg atiterliciner ditendere, folidam mj«?
alberum: minus< ddequarey fi)itiqué folida
{eucorpora - ex ' /faperfickebus coalekcetehtil
:Fiant etenim duwo’ conily quorum bafes fint
®quales ; fcd non item-altitudines. Jam d&
* imon{trant'Geometrs, canos iftos habere'ir®
ter fo-eamdern curms (s ajtitudinibus ratial
ngnt *Sed quohiam quilibet cireulus , qui ofid
aur-§: fecando:conum snten ! plano-2quidifiam
o1 tafiy erui.quoguevpbre(t ex. tbrio alten
cum plano alio fimiliter fecando-; {idem o4
culy :qm:enumm}mu coRa.§ Yepolentur
o0 5
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&nam inaltero. Quocirca, fi fuperficies ef
fent partes folidorum , conftaret uterque cos
fws ufdem omuino partibus ; .proindeque
wous alterum adzquaret. :
Ne .igitur in hzc labamur abfurda, dicen-
dum eft, nec lineas ex pundltis , .nec fuperficies
ijx lin¢1s, nec corpora demum ex fuperficie-
usS’éonftare’. Quod aded quidem. Euclidi in-
RmOtuit , Wt interaxiomata pofuerit , quod duz
linez non habeant fcgmentum commune , fed
am unico punéto fefecent. Neque dicas, in
,pdxgdj_h; wm methodo a Gavalerie tradita
M velut fundamentum affumi, ut omnis quan-
gitas ex flus indivifibilibus copitet; boceft ,
utlinog quidem ex-punélis, fupg_réc;es verd
#X lineis , 3ceepigue corporaex fupstficiebus
:_s;lcfcapt—._ sm i methedt hujus. gpplica-
ione aliud gtiam adhibetur:, quod falfum il-
tud affumptun -gorrigis 4 1plamque metho-
um venlimam reddit: .- :
-, Ut enim per hamc methodum inter duas
kineas, aut duas fuperficiesy vel etiam duo
lida xqualitas adftruatur, haud quidem fa-
t1s eit oftendcre, inutraque earum quantita-
zm»ea,dcm‘ftmns,;xi,nthnﬁhlla-capx polfe ,
¢d accefle eft ylgerins zut.okendatur, 1nter
Spla il'a indivifibi}saatefle quogue cadem in~
tervalla. Indeque eft o ut nec inter duas illas
sircumferentias, nec inter duo illg trianguix,
@cc ioter dugs ilios conas, de quibus modd
Jocuti fumus , 2zqualitasrconfiftat ; quia et
gadem’ indivifibilia’ fumicpoffint in ntraque
qpantitate,attamen inservalla indivifibilium
woius interyallis sndivibbilium alterius: ne-

gagquam {unt mqualia. . . ‘

.. Jo Wepsum. dntervallosuny aonﬁdcrqaltlx: ’
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PRELIMINARIS nn

3}\9: indivifibilium contemplationi fuperade

itur, hypothefim ipfam indivifibilium cor«
rigit, eamdemque veritati fuz reftituit . Nam
femper ac in quantitatum compofitione , non
modd ad-ea indivifibilia,, verum etiam ad eqe
ramdem intervalla debeat attendi; vera quan-
titatum componentia eruntilla, que ex irg
indivifibilibus per fua refpedtivé intervally
fatis oriuntur . Quare linez, non quidem ex
punlis, fed ex aliis lineolis ; fuperficies
non jam ex lineis, fed ex aliis. exiguis fu-
perficiebus 3 & corpora demum , nen jam
ex fuperficiebus , fed ex aliis corpufculis
coalefcent. _

Hanc autem effe veram harum omnium
quantitatum compofitionem, facilé fibi quifs
que in 2nimum inducet , fi feduld confideret,
in omn: quantitatum genere partem deberg
cffe femper ejufdem nature cum toto , ad
quod refertur. Hinc etenim fit, ut pars cops
poris debeat effe fimiliter corpus, pars fu-
perficiet fimiliter fuperficies , & pars denique
linez f{imiliter linea . Quare corpus qui«
dem conftabit ex aliis corpufculis, fuperfi-
cies verd coalefcet ex aliis exiguis fuperficies
- bus, &linea demum ex aliis lineolis come
ponetur, ‘ S
- Necad rem facit , quod ipfi etiam Geome.
tre accipiant Em&a in lineis, lineas in fu-
E;ﬁcxcbps » & fuperficies in corghbribus «

inc enim non fequitur, lineas ex. punétis,
fuperficies ex Jineis, & corpora ex f{uperfi-
-ciebus conftare . Nagm in lineis accipiunt
Geometre puncta illa , que velut termint
referuntur ad eas lineolas, ex quibus lines
componuntur. Quar¢adfunt quidem- punfts

s A ¢ per



t2 DISSERTATIO
per totam cujufque linex longitudinem , fed
Iinex 1Efa',ex punétis nequaquam compofita
erit, Et parelt ratio de fupcrficie relaté ad
lineas , nec non de corpore relaté ad fuper-
ficies. ‘

- Verfatur itaque Geometria cired lineas,
fuperficies', -& corpora, necaliud in iiscon-
fiderat, quim magnitudinem, feuquantita-
feni. Propofitum eft autem Geometris, nihil
prorfusaflerere,, cui poffit contradici. Quem
1n finem omnes fuas propofitiones ex certis,
andubitatifque principiis deducunt . Princi-
pia ifta funt triplicis generis: nempe defini-
tiones, poftulata, & axiomata. Definitiones
funt explieationes tefminorum , quibus utun-
tur . Poftulata autem, & axiomata funt pro-
pofitiones, in quibus nihil , quod difficulta-
tem faciat, reperitur ; & diftinguuntur i fe
mutud perinde, ac problemata, & theoremata
3 fe invicem differunt. :

Hinc, ut reids difcrimen intelligatur 5
quod ineltinter poftulata , & axiomata, fcien-
dum ‘elt prius, propefitiones illas, quas ex
‘principiisantea pofitis celligunt Geometrz,
#fle duplicis fpeciei . Quedam etenim quid-
piam faciendum docent | & dicuntur proble-
mata ; quadam verd quidpiam nobis often-
dunt, & theoremata appellantur. Hzc au-
tem differentia deprehenditur etiam inter
€as pragofitiones, in quibus nihil occurrit ,
quod difficultatem faciat , quaeque velut prin-
cipia_indubitata poduntur. Sed ut diverfis
nominibus diftinguerentur , ex , quae opus re-
{piciunt , dicuntur poftulata ; illz verd, qua
yeritatem aligua m continent , aX10mata vo-
sitantus. .

’ Ex
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PRELIMINARIS 1

Ex quo patet, poftulatum non aliud effe,
euim problema facile ; pariterque axioma
aon aliud, quam facile theorema. Jam, ut
aliquod proplema poffit velut poltulitum af-
fumi, debet effe adeo facile, ut id, quodin
roblemate queritur , unico mentis conceptu
noflit abfolvi. Sic, A puntto ad punétum re-
ctam lineam ducere, eft problema ; quod ultro
velut poltulatum habendum ; quia ut id perfi-
eiatur , fatis eft concipere,, ut unum pun&tum
_dire&té fluat verfus aliud . Et fimiliter; retam
iineam terminatam in dire&um, & conti-
fruum protendere ; eft problema, quod 3 po-
shulati natura non excidit ; quia ut tllud fat’
ronaliud conciptdebet;’ quim ut punétum}

wttod fluxu fuo datam re€tam-lineam defcr
Ait, dire@te fluerepergat. : - ' - < -}
"Prater duo ifta poftulata , alited etiamapud
Fuclidem reperitur ; nempe quovis centro,
A& quovis intervallo ciréulum defcribere ~
Interim defenfu ejus non fatis conveni®t
Geometre . Quidam etenim -adeo latd illud
affumunt , ut etiamf] intetvallum non fit pta-
ve centrum , adhuc tamen poflie: vkejuis po-
itulati circulus deferibi. Alii “vero "pauld
firictitis illud accipiunt 5 féificet , Ut tuncde-
mum liceat , dato centro , -datoque intervalio
circulum defcribere , ‘quunr datum eehtrum
eft in extremitate una dati intervalli . ~
Quin fecundo hdc fenfa tale poltulatum
-Euclides admiferit, non eft dubitindums qum
-wliter fruftra .pofuiflct inter problensatapra-
rofitiones illas ; ad:datum’ pun&int datee ie-
Yz linex 2qualem reltdin lineam ponere; da-
tis duabus reétis lineis inatjuatibas ¢ e ma-
Jore minori parter dequalenrabiindere: ut

- qux



14 DISSERTATIO
qux in illo poftulato continerentur, Sed num

poflit etiam admitti priore fenfu, id ex tradi- .

ta poftulati natura dijudicandum . Itaque
quia in illo fenfu duoconcipi debent ; pri-
mum , ut intervallum transferatur prope cen-
trum; & deinde,ut circa idem ceatrum revol-
vatur : dicendum eft, excidere anatura po-
{tulati, quod unicum mentis copceptum de-
bet involvere.

Quod autem illud tantum problema velut
peftulatum - haberi debeat , cui ut fatisfiat,
unicus mentis conceptus exigitur; id extra
‘emnem dubitationis aleam efe videtur. Nam
femper ae in confiructione alicujus proble-
matis plura a nabis concipi debent , facilé
fieri poteft , ut plurglitate corum conceptuum
mens diftrahatur, nec fatis attendat, num
plurailla, quz concipidebent , pugnent in-
ter fe. Quare, yt omnis érrandi fulpicio ar-
geatur, necefle cft oftendere, pofle inter fe
mutud convenire ea omnia, quz ad ejus pro-
blematis conftrufkionem concipi debent :
roint_lcque tale problema velut poftulatum

aberi pon poterit. . .
. Quantum ad axiomata, {ciendum eft, illud
tantum theorema poni pofle -velut axioma,
‘eujus veritas a nemine fanz mentisin dubium
wertitur 3 quodque proinde demonflratio-
ne ullanoneget. Idautem contingit, quum

.connexio idearum fubje&i , & attributi inno-
.tefcit .npbis fola earum idearum confidera-

tione , abfque eo, quod idez aliz in fubfidium
advocentuyr. Nam femper, ac conftat nobis

-ideam attributi continen in idea fubje&i fine

fubfidio -alterive idea , fed iis folis infpe-
£us ; nulle equidem adhibenda demonitra-

tio,

o




 PRELIMINARIS 15
tio, ut que non aliud preftat , quam aliis
in fubfidium accerfitis ideis- onnexionem:
idearum fubje€ti , & attributi in propatulo
ponere. - . .

Sed quod vulgd dici folet, axiomata de.
monftratione non indigere, id non ita iatel-
ligendum ¢ft, quafi omois ratiocinatio pro-
cul ab axiomatibus effe debeat. Sunt enim
nonnula axiomata , quie explicari debent , ut
melids intelligantur. At hac explicatio na-
turam eorum axiomatum non evertit ; quum
non fit eorum demonftratio, fed tantum ex-
pofitio clarior corumdem aliis, uberioribus-
que verbis concepta . Id cernere licet in illo
axiomate , quod emunciat , 2qualia effe,, quee
4nter fe mutud congruunt. ue enim hoe
axioma re&¢ intelligi potefk, nifi prius expli-
cetur, quee dicantur congrucre inter fe.

Notetur etiam hog loco yelim, fieri facilé
pofle, ut aliquod theorema, quod uno loce
-pofitum fua eget demonitratione, filocdalio
_ponatur, ex fe fit evidens , ac apertum , atque
adeo velut merum axioma poffit admatts .
Taleeft Euclidis axioma decimum tertium:Q
#n duas reétas lincas tertia incidat reéta li-
nea, & efficiat angulos internos ad eamdem

artem duobus re&is mihores ; dux ilie teétie
inc® mon erunt paralleiz | fed convenient
verfus canrpartem , in qua anguti duobus re-
&is minores fiunt . Nam iftud axioma non
quidem in principio peni debet , fed meretur
Jocum: fuum propofitionem vicefimarm
ofavam libri primi; quum eo in Joco omnem
fusm evidentiam , ac certitudinem Ranci-
'fu“_“-.. . ‘- . . L . A
-+ Hujus igitur indolis funt principia s ex &d-



16 DISSERTATIO"
bus Geometrz omnes fuas deducunt propo-
{itiones , five fint problemata , five theorema~
ta. Jamquantum ad problemata,. fciendum
eft in quolibet ipforum , preter id , quod

quaritur , contineri etiam quafdam conditio-

nes, quibus quefitum i ipfum determinatur :
ex quo fiit, utinomnt problemate duo feduld
Aint diltinguenda,nempe datum, & quadfitim.
_Sicin primo problemate, quod in datare&a
linea terminata triangulum fequilaterum fa-
€iendum proponit , datum quidem eft ipfa re-
&a lincy termiaata, quzlitum verd eft trian-
.gulum wquilaterumin ea defcribendum. At
que itaquogue in {ecundo prablemate, ubi
ad datum punctum dete reétx lincx 2quaiem
re®am lineama oportet applicare ; data qui-
.dem fupt duo ,i fcilicet punctum , & re-
&a Jinea, quzfitum verd elt, ut:ad datum
punétum penatur retta, quz alteri data fit

zqualis, P

- Et pun€a quidem, velut omnis mageitudr-
nis gxpertia , non aliter, quim, pofitione ydari
poflunt ; fed linexz , (uperficies,, & xorpora da-
1 quenat gon modd pofitione’, 'verhimvetiam
_ magnitudine . Sic: in quinto problematd, 1m
quo, dafa retta lipea terminata, bifarigm. pro-
ponitur dividenda, refta; illa lineatermmmta
smagnituding datur. Viciflim autem snfexto
problemateg,, ubi ex puale_in-re&a linea da-
to opertet perpendicularem adreftam iaim
-grigere ydatur politiene , tam punttum in re-
«&lalinea, quimipfa re.é’ta » cui perpangdicula-
s ex punéto illoelt erigenda.. i 10y (e
; Datum autem problcmatis -quandoguedo-
terminat i, quod in problemate qupritur.,
Materdum verd xlgué,mdgtsrmqgtuuur_ilm-
e : quit:

————

e ———
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uit ;' indeque orifur vulgata problématum
iitinttio ‘in.determinata, & indeterminata.”

Sic problema , quod dato’ triangilo’ xqualél
parallelogrammum faciendum propome in®
datoangulo reilinen, indeterminatum eft
quia perduo illa data problematis quefitum
parallelogrammum ncquaquam determina-
tur , fed poffunt infinita exhiberi , que 1ifdemy
datis correfpondeant , Viciflim verd, guant
ad datan’ reftam lineam dato triangulo ®qua
le parallelogrammum: oportet applicare in
dato gngulo retilineo,, problema detérmina?
tum eft , quia tribus iis datis determinatus
parallelogrammum , quod queeritur,. = -I
Ne autem quifquam decipiatur,notetur Hig¢
velim, quod ut problema dicatur determinal
tum, haud quidem opus fit , unicam tantumt
folutionem habere-, Fieri enim potelt , u
problema fit determinatum,& tamen ut dua
plurefve folutiones admittat : -quod quidemi
contingit, quum aliquod ex datis- vartos eal
fus fufcipere poteft. Sic problema dedefcria
‘benda circuli portione fuper dita rectali-
nea, que fufciprat angulum aqualem date
angulo re€tilineo, determinatum quidem eft.
Sed nihilominus, ‘quia angulus datus poteft
‘efle , vel re@tus, vel acutus, vel obtufus ¢ hine
%eft , utob tres hofte cafus, tres quoque pro-
blematis ejus folutiones afferantur | Atque |
ita quoque, auum data circuli portione , in-
ventendum elt centrum ejus, problema ta-
mctfi determinatwn tribus folutionibus gap-
det : quia nempe data circuli portio poteft
efle, vel zqualis, vel minor, ve! major femi-

circulo. o :
Itaque tunc demum. problemadici debet,
inde-
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indeterminatum, quum defe@u alicujus con-
ditionis id , quod il problemate quaritur , in-
finitis pland modis pote(t exhiberi. Sed fieri

«quog;poteft , ut problema fit plufquam deter-

minatum : nempe {i plures habeat conditio-
nes appofitas, quamqux ad quafiti determi-
nationem requiruntur. Atque hoc cafu pro-
blema dicetur impoflibile, fi fuperfiux con«
ditiones pugnent cum neceflariis ; dicetur ve=
10 redundans , fi viciflima cum iis conveniant.,
Sic problema de. conitituendo triangulo z-
quilatero in data refta linea, cujus o

anguli {int zquales, redundansdicendum efe
fet ; quia zqualitas angulorum pro triangull
#zquilateri contitutione eft quidem conditio
fuperflua, fed non pugnat cum natura ejus
tnanguli. Per contrarium autem, i triangu.
Ium 2zquilaterum conitituendum dcberet ha.
pere duos , aut omaes angulos inzquales ,
problema foret impoffibile ; quia inzquali-
tl:s ifta pugnat cum natura trianguli #qui.

teri .

Quantum ad theoremata, in iis quoque dug
funt feduld diftinguenda ; fcilicet hypothe-
fis, & conclufio. Hypothefiseftid, quodin
theoremate affumitur, feu fu{pponitur . Cone
clufio autem eft id, quod ex fuppfitione , few
affumpto deducitur. Sic, quod dun triangula
habeant duo latera duobus lateribug zqua-
lia, alterum alteri, itemque ®quales angulos
fub zqualibus lateribus contentos ; id in pri-
mo theoremate horum Elementorum hypo-
thefis quidem eft. Quod autem fit bafis bafi
@qualis , triangulum 2quale triangulo , & re-
hqui anguli univs =quales reliquis angulis
Alterius, alter alteri ; quibus qualia fl:t:era



TS YA EEESReREBESSEY B g

ST v eRY B Yy o

PRELIMINARIS 1
fubtenduatur ; id quum ex hypothefi 1lis
confequatur , pro conclufione ¢jus theorema-
tis haberi debet . T

Quum theoremata conditionali particula
funt concepta , facile erit in iis tum hy
thefim, cum conclufionem diltinguere. g?c‘:

. 1a tertio theoremate horum Elementorum

nemo non videt, hypothefini effe, quod triane
ulum habeat duos angulosquales ; conclu.
goncm. wverd , .qudd 2qualia fint latera angue
Jos ilos fubtendentia. Veruntimen, quuna
theoresnata abfolutd propofica funt, ‘tunc fa-
cile;grit, ut in diftibguenda hypothefs hae
reant Kyrones. Sic quum ottendit Enclides
angulos ad bafim trianguli ifofcelis aqualey
afle inter fe; nulli Qquoque non conitat , by po-
thefim hujus theorematis effe , qudd triangis
Jum fit ilofceles . Sed 1n co thearemate , in

* ique- idem Euclides altendit, ilosomnes

cupfeumque trianguli fimul effe duobus re-
£tisequales; quid pro hypothefi haberi de-
beat, son omes pergequé perciprunt o _
.. Jam omus difficultas in diftinguenda hy-
pothefi theorematis abfoluté propofiti ori-
-tur -ex.co, quod {ubje€tum ejus non fem;ﬁfxrs

it complexum , baceit duobus,. autplunt
terminis circumfcriptum , fed guandogue in-
-complexum’, 4¢:ynivo tantum termino defi-
nitun . Neque enim ahunde evenit, utin
theoremate proprictatem trianguli ilofcelis
oftendente , hypothcfim: quifque diftinguat;
.quam quia fubjeftum illius theorematis eft
triangulum 1iofcelcs, quod duobus terminis
dcfignatur ; atque adco nemo non videt poffe
idem theorema conditionah particula in
hunc modum efferri : i triangulum fit ifofce-

. les,
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Jes:, ‘erunt:anguli adbafim zquales: Neque
etiam. alia -de caufzaccidity ut 1n altero theo-
remate, quod oftendit zqualilatém angule:
rum cumfcumque trianguli duobus: reétis 3
non ita faqie it hypothefim* difcernere ,
quim quia ejus fubjeSum eft triangulum ,
quod unico tantum fermins eXprimitur , neG .
apparet , quo pacto tale theorema poffit con-
ditiomaliterconcipia. i © L el T
- Id.quum ita fit , licebit in. unoquogue
theoremate thypothefim .nulloinegadtio ditine

uere , :fi (ubjeétum ex ihcomplexo fieri' pof-
ﬁt complexunt . Fiet idautem., fi laco termia
nt,dubsetum exprimentis, fubftituawhus defic
aitionem: {fuam plures femper terminos in-
wolsentem. Qua ratione in eotheoterinte , ik
quo oftendit tuclides, omnes:angulosienjuls
cumque tranguli frmil-duot reffos adequi«
re ; cognofcetur liypothefis, i’ locotridngull
definitionem fuam , hoceft figuramn tribus fan
teribus’ conteritam ,: fubrogemus . §i¢ ‘enim
perfpicuum eft, fubje@um theorematisevat
defe complexum, ipfumque adeo theorema
pofle conditionali particula in husac modum
comcipi: fifigura tribus lateribus fit conten
fa, sryot cjus anguli omnes fimul duobus ro-
&isequales., i

~Theoremna porro; vel eft fimplex, vel conr
pofitum. Simplex dicitur theorema, quurh
~vel unica res in theoremate demonftratur,
vel plures illz, quz oftenduntur, exuna ea-
demque ;hypothefi defcendunt. Sic fimplex
eft, tum illud theorema ; fi triangu!i duoan-
guii zgual_es fuerint, & latera angulos illos
fubtendentia pariter zqualia erunt ; cum hoc
alind: fi 1aduas re@as parallelas tertiad:r:cx-

a




PRELIL.MINATRTIS i
datrefla linea , hzc efficiet,, 8udngulos alters
®gs &quales , & exteriorem zqualem inte-
riori ;8 oppofito ad-eamdem partem,, & in-
ternos :ad ‘eamdermn: partem dmobus- retis
aquales.sNam irrilio: unfed tantum res de-
monftratur ; in ifto autem ofiendunturquid
dem res piures, fed omnss ex una. cademque
hypothefi deducuneur., D
> Viafiimrautem vocatyr theorema compos
fitum, quum plurailla, gue imreooftenduna
tar., non deicenduntex una , cademgque hypo-
thefi ; cujuimodi eft illud ; -fi quatuor-magni-
tudines proportionales fuerint,, prima, & fes
cunda erunt vel una ¥guales, vel una majo=
res . velmsa'minores.tertia, & quarta. Patet
namque>, concivfiorem: ilhus theorematis
gripartitam efle, ut quee dflerit fecundam ma-
gnitwdinem poffe , vol mumrtam adxquare , vel

eam: excedere , vel-abulfa deficcre . Sed per-
“fpicuums eft -quoque: ,-‘tres illas Conaiufionis

partcsewuna, eademque hypothefi non flue-
re. Nam.ctfi in fingulis partibus quatuor ma-
gnitudines femper . proportionales {upponan-
tur:; .prima tamen magnitudo refpettu tertize
non femper ponitur n eodem ftatu manere,
fed modd fingitur 1llAm adeequare , modd cam
excedere , modd demumrab iila deficere. -
- :Sed funplex theorema2 fubdividitur.rurfus
m complexum , & ncomplexum-.. Vocatur
theorema incomplexum:; quum unicam rem
continet, tum ejus hypothefis,, cum ejufdem
concjufio 5 veluts eft sdwd theorcma, quod
oftendit , duo latera«yjyfcumque trianguh
funuj reh(}’uo majorarefle ,” quomodacumque
Jumptg . Per contrarium -verd vocatur com-
plexum , quum vel fola hypothefis, velfola
el ’ con-

e
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conclufio , vel denique thm hypothefis /quim
conclulio res plures involvit : adeo nempe
ut théorema.dicendum ent complexum, vel
ratione folius hypothefis, vel:zatione folins
conclafionis , vel demum ratione tam hypo-
thefis, qukm conclufionis . - S .
- Etratione quidem folius hypothefis com-
plexa funt omnia illa theorémata, quzoften+
dunt “zqualitatem -parallelogrammorum, &
triangulorum , eamdem vel 2quales bafes ha+
bentium, & iniifdem parallelis pofitorum:

Ratione autem folius conclufionis comples

xum eft iliud,, quod oftendit zquales angulos
tam fupra , quim infra bafim ifofcelium trian.

gulorum . Ac denique ratione tam hypos.

thefis ; quim. conclufionis complexum eft
primum theorema horum Elementorum ;'{i
duo triangula habeant ‘duo latera. duobus la-
teribus xqualia, aiteram alteri:, & angulos
fub =qualibus latertbus contentos pariter
aquales; habebunt & bafim bafi #qualem,,
erit triangulum quale triangulo , & erunt
reliqui anguli reliquis angulis xquales , al-
teralteri, quibus squalia latera {ubtendun~
tur. e o
Ulterius circa theowermata notare etiam
eportet , qudd quum duo-ex iis ejufmodi
funt , ut hypothefis unius fit coaclufio al-
terius , & wviciflim conclufio unius fit hy-
. potheli alterius , tunc duo illa theorema-
ta e mutud convertere dicantur. Sic,quum
oftenditur , in ommi triangulo majus la~
tus majorem angulum fabtendere ; hypo-
thefis quidem eft , quod unum trianguli
latus fit altero majus ; conclufio autem ,
quod majori fateri major quoque sngulus
oppe-

S
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eppomatur. At verd , quum demonfiratur,
in omni triangulo majorem angulum ma-
jus latus fubtendere 3 tunc_thothcﬁs clt,
quod unus angulus trianguli it altero ma-
jor ; conchufio autem , quod majori angu-
lo majus quoque latus fit oppofitum. Quo-
circa, quum duo ifta theoremata talia fint,
ut hypothefis unius fit conclufio siterius ;
8);&?::' contrarium conclufio unius fit hy
thefis alterius ; alterum alterius converfum
appellabitur . ' .

- Sed prater iftam converfionis fpeciem ,
in qua theoremata hypothefes , & conclu-
fiones fuas perfeflé convertunt , alia quo-
que potari poteft , in qua conclufio , que
integra in hypothefim vertitur, aligud re-
tinet prioris hypothefis , & tantum id ,
quod relinquitur , converfi theorematis
conclufio evadit-. Id cerere licet in eo
theoremate, in quo Euclides oftendit , trian-
gula zqualia , & in eadem bafi conttituta,
cffe etiam in tifdem paralielis. Neque enim
‘hoc theorema perfe&é cenvertit illud , in
uo idem Euclides oftenderat , xqualia ef-
¢ triangula illa’y quz funt in eadem ba-
- fe 5 & 1n iifdem parallelis ; fed adfcifcens
cjus conclufionem , quod triangula fint
squalia , retinet adhuc cam partem hyﬁt:-
thefis , quod triangula habeant eamdem ba-
fem , tantumque infert partem alteram ,
quod cadem triangula debeant effe iniifdem

parallelis.
_ Perfpicuum eft attem , hanc aliam conver-
fionis fpeciem , quam imperfc&am licebit
.appellare , non poffe locum habere , nifi
: tgxcomm faltem ratione hypothefis fit lcom-

- P *
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plexum, Sed manifellum eft quoque 4 quad
‘quum fic theoremata convertuntur, pofling
unius cjufdumgue theorematis pluses efle
converfiones. Sic theorema, quod perperr.
diculans €x extremitate diametri ducta cie-
culum contingat,, non modd convertitur per
illud , quod diameter , ducta ad punétum con-
tallus, @t perpendicaiarisad tangentem, ves
rum ctiam per hoc aiiud, quod perpendicu-
laris, erc¢ta ad contingentonr ¢x punito con-
tatus, it circuli diamecter, o

- Problemata quoque fuas converfiones pa~
tiuntur ; quod quidem contingit , quoticicun=
quc datum alicujus problematis mutaturin
3uzzﬁtum. & viciflim quafitum mutatur ja

atum. Hujulmod) funt duo illa problema-
,ta, inquorunt altero defcribenda eit indata
rcéalmca‘urcuh portio, quz fufcipiat an-
gelum., zqualem angulo ddta; in altero ab-
icindcndg ex dato circulo portio , qua angue-
Jum, datoangulo zqualcm, aflumat . Inil-
lo enim quarruur circulys , in quo fi data
refta ponatur , abfcindat ex co portionem,
qux {ufcipiat angulum , squalem angulo
dato.. In ifto-autem queritur per contrae.
piwm refta , quz pofita n data cigculo
-abfcindat ¢x co partiopem, -qua dati anguil
{it capax. S . '

"Tam conftrutiones preblematum, quim

theorematum conclufiones ex principiisan-
tea pofitis per fuas demon(lrationes Geoner
tre deducunt. Eft autem demonftratio du-
_plicis ipecict , una quidem dire&ta, feu pofi-
.tiva, alteraindireQa, feu ncgativa, Voca-
tur demonltratio dire&a, feu pofitiva, quum
quid oftenditur per ipfy rei; principia-y Ili.oc
. - I3



!
!

PRELIMINARIS o

eft quum inter demonfirandum ta'es . adhia
+ bentur propofitiones, ut ex 1sdiretté fluat
id, quod opportet oftendere . Vocatur verd
demouitratio indirefta , fen negativa , aut
etiam per impofiibile , quum demonftratur
er aliquod inde fubfequuturum abfurdum 4

1 res aliter fefe haberet. .

Utraque demonitrationis fpecies in his
Geometnz planz Elementis adhibetur: Sic,
quum oﬁemgmus ¢ ifofcelium triangulorum
aﬁgu}os tum fupra, cum infrabafim zquales
efle interfe , demonliratione utimur direta,
ac pofitiva ; quandoquidem ex iis triangulo-
rum comparationibus , quas_inter demon-
ftrandum inftituimus , proprietatem illam
ifofcelium triangulorum direté deducimus ,
At ubi per contrarium oftendimus, quod fi
trianguli duoanguli @quales fuerint inter fe,
& latera angulos illos  fubtendentia pariter
#qualia {int ,demonitrationem adkibemus in«
direftam, acnegativath ; quum oftendamus,
Afore totum fu® parti zquale, fiutique latera
son effent zqualia - L.

Innititur autem demonttratio indire&a ,

' Ac negativa huic c}uidem principio , quod
fa

etfi ex hypothefi falfa poffit quandoque col-
hgi verum, ex hypothefi tamen vera nun=
quam faifum pofhit inferri. Hinc enim fit,
ut femper ac quidpiam {upfonitur , &execa
fuppofitione ‘abfurdum aliquod infertur ,
spfam illam fuppofitionem falfam effe dicen-
um {it . "Non poffe autem ex hypothefi vera
unquam falfufn inferri , nemo non videt .
Neque enim aliter efle poffunt vitiofe de-
monftrationes , hoc eft confequentium ex
antecedentibus dcduc’tiorgs » QUAm quia, vel
O . apte-
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antecedentia feorlim confiderata vera mon
funt , vel confequentia .non funt legitimad.
€3 antecedentibus deduéta . Quocirca fem-
Poriac ex aliqua hypothefi legitimé quid-
piam deducitur ; hoc quod infertur , mon’
alia ratione falfum effe poterit, quamfi ipa
hypothelis fic falfa. '

. GEO-




 GEOMETRIZ PLANE -
ELEMENTORUM

LIBER PRIMUS,

DEFINITIONES,
I.

VA Unftum eft id, cujus nulla eft

5 pars, feu guod magnitudinem

nullam habet . Vel claviis , eft

Jfignum in extenfione fes quan-

) titate continua 4 gxod  cONCIpia

INOTIR tur expers longstudinis | latity-
dinis, Cr profunditatis . . '

I
Linea verd eft longitudo latitudinis ex«
pers. Sive etiam, eft quantitas, quz longstu-
dinem , [cu unam tantim dimenfionem: ha-
bere concipitur . Unde ex fluxu punéli vlgd -
dicstur oriri. -

Linez fines funt pun&a. Nam non modd
. latitudine , € profunditate , ad inflar 1pfins

toaca y verim. etiam longitudine cavent , Unde
punétum definivi quoque potefterminus lines.

IV,
Superficies autem eft id, quod longitudie -
nem, & latitudinem tantum habet . Seve
: A 2 " esiam,

%
<
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stiam eft quantitas , qu.c duas tanrim dimes-
Jiones , Jongrrndinem | <& latitudinem |, babere
copcsprtur . Wnde ex motu linee laterali vulgd
M. Jeur orirs.

Superficier- verd fines funt linez . Nam
longitudinem , fen wnicam tantiim dimenfionens
habentes , tum latitudine  cum profunditate
carent . Undzlinea definive quogue petcft , ter-
minus [uperficiei .

bETAM qUantitas, in qua omnes tres di-
wmenfiones confidevantur, corpus ., fen folidum
appellatur; € generari intelligitur ex motu
ﬁperﬁci‘ci vel in altum , wel in profundum .
_Quumaque quantisas ifia fuperficicbus termine-
‘tur 3 fit hinc, ut definiri quoque poffiz fuper-
ficies , serminus corporis.

-Lsmea duplex eft , m{; feﬁz, & altera curva.

LA Ly .

LineareQaceft, qua exaquali fuis inter-
ficitur punlis. Hoc eff, que ex zquo jacet
snter fusextrema, staut ad neytram partem
amnuat . Undelinea curva evit lla, que inter
Juapunfla, few extrema, ex zquo non facet.

Linea retia definivi quoque poteft cwm Archi-
mede , quod fit brevifima ommium linearum

e ducs poflunt & puntlo ad punluin, Atque
¢ rasione , qxe carxm lincarum brevifima
non eft, linea curva dicetur,

Similster fuperficies dutlex efty unaplana,
fex reQa, & altera curva.

) VIIL .

Superficies plaiia eft, que ex zquali fuis
interjicitur ‘lineis. Hoceft y que ex #quo ja-
oot inter fua extrema , staut nec furfam afcen~
dat , nec defcendat deorfum . Unde fuperficies

cyr-

e -

————e

-



oy

& mixtilineum.

- eft hinc inde exifientes ] xquales

LIBER PRIMUS. 29
esrva evivilla, qua inter fuas lineas ex aqua
non jacet . . )

Superfictes dpla»a definiri guoque poteft cum
Herone , quod fitilla, cus omné ex parte poteft
aptaré vebla linea. Atque hac rations en, cui
non omni ex parte aprari poseft ve€la ligea o fue
perficies curva dicetuy . L

Angulus planus eft duarum linearvm in
plano { hoceft i fuperficie plana) fe mutud
tangentivm , & non in directum jacentium,
alterius ad “alteram inclinatio . Unde ejus
quantitas , [ew magnitudo , non in longitudine,
Jed inclinarsone linearum confiflit. ’

Drviditur angulus ratione linearum o qun
spfum cantinent , 0 veSilineum , eurvilincum -

IX.

Quando linex , quz angulum continent,
reGz fuerint , refulineus ile anguius di-

“cetur . Qusm verd fuerint ewrve | décetar .

eurvilineus. Et demique , quum [ub una reéln,
€ altera curva continetur , mixtilinens ap~
pellabitur. e e
Angulus relilmeus ratione inclinationis di
widitur s reCium , asx(mcm, & obimfum,

. - . L

Quum refta linea fuperaliam infiltens ve.
&am lineam efficit angulos deinceps [ hoe -

; regus erit

uterque. @qualium angulorum ; & linea infi-

{tens dicetur perpendicularis ad eam, cui -

fiftit . Unde definsri poreft angulus relius, quod.
Jisille cui , wno latere prodyélo , glter aqualis

ox parte altera ovitur N

‘ XI. . - ,
Angulus jcutus.elt refo miner . Skae
y B 3 ctiamsy
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gtiam y cui, fi unum latus produxeris o alter
oritur ex parte altcr;( InIm;or.

Angulus cbtufuseft refto major. Sive e~

giam , cui, wno latere produle , alter nafci-

ur ex pavte altera minor.
XIIT, .
TFerminus eft, quodalicujus eft extremum.
Si¢ punéium cft texminus linee ; linea eft ter-
mnns fuperficies 5 [uperficies verd eft terminus
cerparss.,
: xl‘v'

Figura eft, quee -fub aliquo, vel aliquibus
ferminis comprehenditur . Srve clariss , eft
Juperficies wno o wel pluvibus terminis compre-
benfa.

Xv.

Circalus eft' figura plana unius lines cir-
cuitu comprehenfa, que circumderentia di-
«<itur, ad quam omues ab uno punGorum
antra. figuram exiftentium cadentes rete
fincx nter fe ﬁmxxz‘%mles.

_Hoc yerd pun&tum centrum circuli dis

citur . Unde cirruli propriesas hac ety ut £-

uales fins omnes reélg lines , que ducuntuy
sentyo gd circumferentiam.

Civsulus genevari intelligitur ex vevolutione
weklg linee coxca unum ejus extremum fixum , €@
smmobile , ufgue domes vedeat ad eums losum,
wnde caterat moveri. :

Cuju/{xmgu_e circali circwmferentia dividi-
8T 173 Bevcentum fexaginta partes equales , que
gradus dicumeur . Unufgquifque gradus in fixa-
ginta minuta prima . Unumquodque msnutum
primum in [cxaginta minuia [ecunda . Atque
& deinceps ., XVIIL

e
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XVII

Diameter circuli eft re®ta linea, que du.
&ta per centrum, utrimque ad circumferen=-
tiam terminatur. Drciter autems diamctes o
quia_tianfit per medium civculi o eumque fes
cat in duas pastes &quales. Hine.

XVIIL

Semicirculus eflt figura plana -contenta
fub diametro, & dimdia circuli circumfe~
Teatia.

XIX. '
Portio, feu fegmentum circuli eft figurs
plana contenta fub qualibet akia refta li-
nea, intra circulum duéta, & portione cire
cumferentiz , -per cam abfciffla. - .
Generaliter autem figwrm ommes. vatione bi-
mearum , guibus comtimentur , dividuntsr in

wellilineas o survilineas , & muxtilineas,

Reftilinez figure funt, qux fubreis li-
meis continentur . Qus ratione cwrwilives
erunt , qua comprebenduntur [ub lineis ouvuis.
Mixtilinea verd, qua rellis, @ curvis clag
dmt;r. a& tince ig N
' Infuper re€lilines figure pro mumero lateven,
quibus costinentur diviﬂmnr in triiusorss,
guadrilateras , & ")'(”l)?}dm“‘

Trilatere funt, qua fub tribus lateribus
continentur ; gueque , quum sres angulos pa-
riter comtineant , dici pofflumt quoque tvian.

ewle.
.. XXIIL :
Quadrilatere verd, quz quatuor Jateribus

~clanduntar ; gmeqwe dici poflumt ctimm qui-

drangula o quia guatuwor angulis funt refena.
TN quia guatir aguls fumt SRS
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XXIIIL

Ac denique multilatere , qua fub pluri-
bus, quim quatnor , lateribus comprehen-
duntur ; qu.tque dict po[fum quoque multan-

ula 5 quia. plures , guam quatuor , cmgula.r
abent .

'I‘rxangulum parrb confiderars poteft wel quo
#d latera , vel qwo ad angulos. Ratione la-
:crumd;mdaur an aquilaterum , §fofceles, &
fealenum

XXIV.
* Triangalam aquilaterum it 1ﬂud, cu)ll
Omma latera funt z&uaha. v

Tnangulum ifofceles, feu wquicrure, U~
jus duo tantum latera funt zqualia. ’
XXV

Ac denique . triangulum fcalennm, q\uﬂ
emnia latera in®qualia habet.

Rdtione anterw angulovem dividitur . tfian-
grlumin reélangulum , obtufangulum , & acwe
tangulum.

. - XXVIL
Tnanvulum re&angulum feu orthogo-

mi.eﬁ ulud, quod habct unumangulum.

xe&um.. .
. XXVIII .
_Triangulum obtufanghlum, feu ambhgm
*lnun, ‘guod habct )lén)l{l?mxangulum obtufum.

Ac denique triangulnm acutangulum ’
fen oxygonium , cu;us omnes anguli funt
acutx

.Q[ yantym adfiguras qaadrdatm:, e Wul-
Jr: 1665 etiam [pecie [unt o, quas fequenti ordis
Mrmnfct Euclides, . . h

XXX.

i

v,
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XXX. s e
“Quadratum eft figura quadrilatera, retan<
gula fimul, & =quilatera. Hoc eft, que la-
tera omnia aqualia habet, & omnes angulos
refios . XXXI. S
Quz autem retangula quidem eft , féd
non zquilatera, { hoceft angulos habet re€losy
Jed non latera gqualia] figura altera parte
longior appellatur. .
XXXII. ,

Rhombus porro elt figura zquilatera, fed
non re&angula. Hoc eff habet latera ommis
aqualia , [ed nogitem anfulo: refos . \

XXXIi1., . ot

Qua verd nec zquilatera eft, hec re@an.
gula, fed tantim habet latera oppofita @quae
lia, Rhomboides appellatur. ‘

Xg(X v, .

Omnis autem alia figura quadrilatera, quee
ad quatuor fpecies recenfitas non rct)ermr,
Trapetium dicitur. i

XXXV Cox

Paralielz , feu aquidiftantes re§e linezx

- funt , "que 1n eodem plano exiftentes , &
in infinitum wutrimque produétz , in neu.
tram partem conveniunt. .
Hec definitio parallelarum , ubi linca fumt
refle, nullo witio laborat ; Iﬁecu: verd , fi ad
omnes lineas fit extendenda , quia dantur.
quamplures linee , qua exiftentes in codems
planoy accedunt femper ad fe mutud , nec ume
quam conveniuns .
Parallelogrammum eft figura quadrilatera,
‘cujus bina oppofita -latera funt parallela .
Ejus ausem fpecies funt quadratum , figwrd -

B ¢ alse-
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alteva parte longior , vhumbus , € rhombosdes.
Hinc figurarum quadrilaterarum duo funt
Jumma genera, parallelogrammum & trape-
tium . Nam vel habent latera oppofita paralle-
da, O dicuntur parallelogramma ; vel rnon
dens , & erapetsa appeliantur.
. Parallelogramms  porro vel omnia latera
Junt aqualia, vel santim oppofita. Siprimums;
vel eff reQangulum o & dicitur quadratum ;
vel non cf} vellangulum , & vocatur rhombus,
8¢ fecundum ; fimilsrer vel ejus anguli omnes
Jant vl , © dicitur figura alteva parte lon-
jor 5 el nom funt relli y & thomboides appel-

ur . _ -
P_OSTIIJLATA;

A Pun&to ad puntum reGtam lineam du-
cere. Perficitur inpraxi hoc pofiulatum
ope vegula o una fus parte its punélis appls-
ands, I

Reftam lincam terminatam in dire@tum,&

continuum protendere . Quod ope ejufdem re-
e, wna [ui parte ad datam reélam lincam

. .applicatg , inpraxi pclri:fitur .

- Quevis centro, & quovis intervallo cir-
colum defcribere o Quod perficitur in praxi
epe circiniy cuins pes alter ponstur in centro,
.alter inextremo altere dati sntervalli , © fixe
sllo manense , ifte i gyrum agitur .

AXIOII\(ATA.

(\Vz cidem funt z.quﬂia inter fe funt
qumha . Et quod uno’zqnahun_ ma-
B s
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juseft, aut minus, erit ctiam majus ,aut mie
nus aItero zquahum

Si zqualibus zqualxa addas , qul ﬁhnt
funt ¥qualia. L

'Si‘ab zquahbds rquaita detms ’ qu ro-
manent funt zqualia.

8i inzqualibus zquaha addas s quz ﬁunt
funt etiam inzqualia.

Si ab inzqualibus zquaha demas, qux re-
manent fuat adhuc $?qualla.- -

ux qufdem funt dupla, tnpla autq
dru%la inter fe fnn{’ ?Punha pl ? %

Quz ejufdem funt dxmxdm, vertia 4 N aut‘
quarta pars, inter f{’ fi‘ﬁt qualia.

Totum fua parte majuseft ; ommsbus anters
Sus parubu: fimul fumpm'.cjl aquale, -

Quz oongruunt funt ®qualia. c»n
re autem dicuntur.,. quevem xnum alteri pdi-
;;mpof tom o nec fthuil excedit 4 nec wb eo de-
Y47 4

. Du=z rc&zhnez fpatmm nen comprehen.
dunt. Unde figura véSiilinea omnium fimpise
sifsima triangubwm c§

Dusx linex non habent fegmentum com-
mune, fed unico punélo fe fecant . Hoc eff
ubi daarum lmearum fit interfellio o 861 is-

. 6 ned

Il
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nee spfe nibil habent commane , preter pus
Eurs. -

- Omanes anguli re@i funt zquales ; quis
nempe anguli magnitudo confifiit non in' lon-
gitudine , fed in inclinatione lincarum | qua
<t ®dsnz in omnibus angulis relis,

PROP. I PROBL I

¥ data ve€la linca terminata trianguliom -
aquilaterum’ conflstuere.
B P N PN . 1
) ‘ Sit data reQalinea
.. v terminata A B. Opor-
'w - tetyinipfatriangtlum
- zquilaterum  confti-

N .~ - Centro quidem A,
antervallo autem A Bidefcribatur T 1] circu-
lus BCD . Rurfus centtoquidem B, interval-
4})\ .autem BA defcribatur giter circulus ACE.
um ex puncto C, inquo fe. fecant circum-
ferentiz horum circlorum , ad punéta A, &
Bducantur {2] re@z CA;CB . Dico,trian-
&ulun-ACB zquilaterum- effe.

Quonigm enim A centrtim eft circuli BCD,
ent [ 2] ABxquali AC. Et fimiliter, quo-
niam B centrum eft girculi ACE, ent BA
aqualis BC. Eidem itaque AB eft zqualis
tum AC, chim BC.. Quare & AC ipfi BC {4
®qualis erit ; atque aded triangulum ACB
&quilaterum ent. -

. . In

(Pﬁ._.—A Pofta. Def e,
(3 ﬁ;i.ﬁ ;(:))Dcfz:. (3) Defurs

o

Calariie kg e -

4"
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In data igiturreéta linea terminata AB de-
fcriptum eft triangulum zquilaterum ACB.
Quod fecille oportebat.

SCHOLIUM

Non difsimili ratione in data re€la terminas
2a AB fiet triangulum ifofceles , feu aquiervre :
nempe fi intervalla equalium circulorum fu-
mantur vel equé majora , vel aqud minora,

quam AB. A
PROP. II. PROBL. II

AR datum punSum date veSe linte 2qua.
lem veBlam lineaw ponere . .

Datum fit pun&unt
A , data verd re§ta BC.
Opattet , ad datum
pun&tum A ponere
rettam_lineam zqua-
. lem ipfi BC.
' Ab A ad Bducatur
E/ (1) AB, fuper qua con-
: W Bﬂitu‘atu{' 2] Dtri 1§
lum 2quilaterum ADB; cujus latera DA
(3) protrahantur in difetum verfus £, &F.
Tunt centro B , intervallo BC defcnbatur,
[4] circulus CGH . Denique centro D, inter-
vallo DG defcribatur alter circwue GLK,
Dico, re®tam AL zqudlem effe ipfi BC.
Quoniam enimD centrum eft circuli GLK
ert

el

{1) Poft.r.  [2] Prop.1.
(3) Poft.2. (4) Pofi.3.
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erit (1) DG 2qualis DL Sed, ob triangulum
zqulaterum ADB , eft etiam DB zz:uhs

. Itaque fiex DG auferatur DB
DL auferatur DA remanebit (2] BG zqua-
lis AL:; Eitautem Bcentrum circuli CGHj;
ade ue (3) BG 2qualis eftipfi BC. Quarc
& A [4i eidlem BC aqualis erit.

Ad datum igitur punftum A pofita eft
refta AL zqualis datz BC. Quod erat” fa-
ciendum.

SCHOLI UM

Nommnulli problemats buic famﬁm pofle fibi
perfuadent, fi / per pofimlatum’ tertium_centro A,
amtervallo data reSe BC civculus defmbatur.
Sed perperam ; guia tuns demum gmovis cen-
tro, & quovis imtervalio civgulum dcfmbere
hcct. quum centrum eji in una extremitase -
:crvalh . ‘

PROP. III. PROBL. L, = - !
Datis duabus re€lis lineis_inaqualibus , de
majore minort pamm agualem
abfcindere . '

e e m o ——
—————— e g erep———

LRt 2 S

e

Dttz’ffmt duz
refte inaquales ,
AB quidem ma-
jory CD verd mia
ner . Oporte! s €X
majore AB" ab-

: fcindere portioncm
C D z%ualcm minen
. . * Po.

Yi Defasg. . (2 }Ax: 2
3) Defuss. [4) Axit,
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Ponatur (1) ad punftum A re€ta AE zqua-
lis ipfi CD. Tum centro A, intervallo AE
defcribatur circulus (2) EFG . Dico, par-
tionem abfciflam AF xqualem effe ipi CD,

Quoniam enim A centrum eft circuli EFG,
erit(3) AE zqualis ipfi AF . Eft autem ex
conftrutione AE zqualisCD . Quare & AF,
ipiCD (4) zqualis erit. . )

Ex majore itaque AB abfciffa eft pertio
.dAF zqualis minon CD. Quod erat facien.

um. '

SCHOLIUM

Hoc etiam problema vefolvi pofle nommullss
vifumeft, fi ger tertium pefluiatum cemtro A,
intervallo vebe minorss CD flasim civeslus de-
feribatur. Sed fallumur ob camdem rationcm,
quam pauld fuperius indicavimus.

PROP. 1IV. THEOR. L.

§i duo triangula duo lateva duobus lateribus
&qualia habeant , alterum alteri , € angulos
Jub iis lateribus comtentos aquales, habebunt
€ bafim bafi xqualem , erit syrangulum aqua-
le triangulo ; & evune veligui anguli religuis
angulis es 5 alter alteri, quibus aqualia
datera fustenduntsr .

SInt duo triangula ABC, DEF, quz ha-
beant duo latera AB, AC zqualia ducbus
ateribus PE, DF, aiterum alteri: nempe la-
' Cotwe et

.( Prop2.  (2) Po]_f.;.
(3 Doeg. ) At
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tus AB =zquale laferi
DE, & latus AC zquale
iateri DF. Habeant quo-
ue zcll)x_ales angulos
AGC, EDF, fub iis late-
. nbus contenfos . Dico,
by /3 fore bafim BC zqualem

T CE . bafiEF,triangulumA BC
@quale triangulo DEF, angulum CBA zqua-

lem angulo FED , & angulum BCA zqualem

angulo EFD. .
Concipiatur etemim triangulum ABC

mente fuperimpofitum triangulo DEF hac

lege, ut pun@lum A incidat in pun&tum D,

latus autem AB in latus DE. Et quoniam

&quales ponunturanguli BAC, EDF, inci-
det quoque latus AC 1n latus DF. Quumque
ex hypothefi latera AB, AC zqualia fint la-
teribus DE, DF, alterum alteri; incidet etiam
& pun&um B in pun&um E,& pun&tum C in
unctum F . Quare & bafis BC incidet in ba-
im EF ; quia aliter duz reéte linex claude-
rent fpatium, quod plané (1) repugnat. Quum
igitur congruant inter {e tum bafes , tum
triangula,, tum reliqui anguli 3 confequens
elt , ut (2) balis BC zqualis {icbafi EF, trian-
Eulum ABC xquale triangulo DEF , angulus
BA xqualis a_nEqu FED, & angulus BCA
zqualis angulo EFD. Quod erat oftendea.

'SCHOLIUM
. Seduld autem notesnr boc loco velim, ex re-

Soquis triangulorum angulis cos quidem inter fe
Aqua-

{5} 4xizo. [} Axi.g.

L e

-
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aquales fieri | quibus gqualia latera [ubten-
duntur. Sic aquales oflenfi funt anguli CBA,
FED, quibus opponuntur latcra aqualia AC,
DF ;pariterque equales anguli BCA  EFD , qus
habent fibi ipfis oppofita latera xqualia AB
DE . Hinc verd liquet y quod fi triancula ABC,
DEF fuevint ifofeelia, sta ut quatuor latera
tpforum AB, AC, DE, DF squalia fint inter
]1: s tunc quia latus AC eft equale tum DEF ,
tum DE , erit angulus CBA equalis tam an-
gulo FED, qudm augule EFD pariterque o
quidlatus AB xquale efitum DE , cim DF
erit angulus BCA equalis tam angulo EFD ,
qudm angulo EFD. Unde jam liquet veritas
Brime parsis theovemaris fubfequentis : nempe,
-quod ifofeelium rrianguloram anguli , qui fupra
z:ﬁmfam,‘ mter. fe fint equales. Nam fem-
per ac eidem angulo CBA equalis eft tam an-
&ulus FED', quam.angulus EFD , per axioma

: primum _cquales erumt inser ﬁ uo anguli
FEDy EFD, qui funt fupra bafims srianguli
s8/ofcelis DEF . S

. PROP.V. THEOR. IL
N Iﬁfceﬁm triangnloviem anguli -ad bafim i;u
i gev. [e funt &quales, © produtlis equalibus la-
© gevibus , onguli mfra-bafim etiam inter fe.
- agqnales erunt . . o o

S It trianguium ifofceles ABC ¢ habens la.
. tus AB zquale lateri AC , & producantur
(1) laterazqualia AB, AC indire§um verfus
D, & E. Dicozquales efleinter fe, tax? an-

. . gulos

Y en- .
Lag) o n pd

vy Foﬂ;.
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' gulos fupra bafim
ABC, ACB,quam
angulos infra -ba-
fim CBD, BCE.

Sumatur in BD
%uodvis punftum
: tum ex majore

A’E abfcindatur (1)
portio AG equa-
lis minori AF,jun-
éalr:xtmqnc {3] BG

Et quoniara_ex hypothefi latus AB eft 2
quale lateri AC, ex conftruttione autem la-
tus AG zquatur lateri AF; erunt duo latera
AB, AG tnanguli BAG 2qualia duobus late-
ribus AC, AF trianguli CAF , alterumalteri.
ER verd angulus BAG, contentus fub lateri-
bus illius, zﬂpah: angulo CAF , contento
fub lateribus iftius ; quum fit unus idemque

ngulus A . Quare erit [3] bafis BG zqualis
LﬁCF, angulus ABG aqualis angulo ACF,
& angulus BGA zqualisangulo CFA.

Et quoniam tota AF cltzqualis toti AG ,

rs verd AB @qualis parti AC; erit etiam
F) reliqua BF zqualrs reli e CG. Oftenfa
cﬁ autem CF =qualis BG . Itaque duo latera
BF, CF trianguli BFC qualia erunt duobus
lateribus CG, BG trianguli CGB, alterum al-
teri . Eft verd ex oftenfis angulus BFC, con-
tentus fub lateribus illius , zqualis angulo
€GB, contento fub lateribus 1ftius. Quare
erit[s) angulus FBC zqualis angn!o( CB,

S o qui

[’x]. Prop.3s h} Pofls. 3] Propa.
e} Ax1.3. [5s] Preps. - .

or—

|
|
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(qui quider anguli funt isfra bafim trianguli
1fofcelis, ) & angulus FCB ®qualis anguld
GBC.

© Quumigitur angulus ABG oftenfus fit z-
qualisangulo ACF, & angulus GBC zqua-
}1s angulo FCB ; fit hine, ut {i ex angulo ABG
auferatur angulus GBC, & ex angule ACF
auferaturangulus FCB, reliqui anguli ABC,
ACBetiam inter fe (1) fint 2quales. Hiau-
tem funt fupra bafim trianguli ifofcelis ABC;
qui verd funt infrabafim. jam oftenfi funt
2quales . Quare ifofcelium triangulorum
tam anguli fupra bafim, quim anguli infra
bafim inter fc zquales funt. Quod erat olten-
dendum . .

COROLLARIUM.

Henc patet o triamgulym equdasersm effe
.etiam aguiangulum , boc eft non medd latera
-omnia aqualia babere , verim ctiam angsdos

omnes. Nam triangulson aqnilaterum , nibil
- obfiat , quominiis wvelus ifofceles confideretur :
; zuod stsque f fat, qucdliber ejus latus velns
afis fami poterit., :

" PROP. VI. THEOR. III.

-85 tvianguli duo anguli eqwales fuerint , ¢
latera cos angulos julbrendentia pariser
&qualia ersnt. -

S It triangulum ARC , in quo angu'vs CBA
zqualis fit angulo BCA . Dico later‘: é B,

(x) Axi3. _ Y
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AC angulos illos fubten-
. dentia etiam zqualia ef-

D fe.

. Sienim non fint zqua-
lia, alterum ipforum rna-
jus erit . Sit itaque ma-
jus AB, exquo abfcinda-
tur [1) portio BD xqua-
C 1i minori AC, & junga-
‘ SD Uk St Ac. BE
voniam igitur cft equalis y B€
“% commun%s; erunt duo latera BD, BC
trianguli DBC quuaha. duobus lateribus AC,
BC trianguli ACB, alterum alteri. Eft au-
tem ex hypothefi angulus DBC, contentus
fub lateribus illius , #qualis angulo ACB, |
contento fub lateribus iltius . Quare (3)tnan« |
gulum DBC triangulo ACB zquale erit, hoe

eft pars zqualis tot1, quod fieri (4) nequit.
Non itaque latus AB majus eft latere AC,
Sed ob eamdem rationem snec minus effe po-
telt. Quare ei wquale erit + & propterea .fi
trianguli duo angnli 2quales fuerint, & late-
¥a cos angulos fubtendentia pariter zqualia

crunt . Quod demonflrare oportebat.

COROLLARIUM

Ex quo patet , triangulum equiangulum effe
etiam aquilateruns, hoc eff monm modd angulos |
omnes, fed © latera omnia inter fe aqualia
,babcr?.

SCHO-.

{1) Prop.3. (2) Paﬁ.x.‘
&) Propy. la) 4xi8.
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SCHOLIUM

Ceterum hoc theorema comvertit primam
partem theorematis precedentis . Nam quem-
admodum ibi ex equalitate laterum dedutia eft
wqualitas angulorum ; fic per contrarium in

* theoremate iffo ex equalitate angulorum oftenfa

eft aqualitas laterum s
PROP. VII. THEOR. 1IV.

Ad camdem reQam lincam duabus cifdem re~
&1 lineis non conflituentur alic due refle lince
equales , alteva alters , ad aliud y atque alind
punitum , ad eamdem partem , eofdem , qwos
primerella linee | terminos habentes.

Sit refta linea AB, ex
cujus extremis A, & B du-
cantur duz re§x linex AC;
BC, éuz conveniant in pun-
&o C. Dico, ex iifdem ex-
tremis non pofle duci a-
lias duas refas lineas ipfis
A B AC, BC zquales, alteram
‘alteri, ad camdem partem, nifi conveniant

in_eodem pun&oC.

" Si enim fieri potelt, ducatur AD zqualis
AC, & BD=zqualis BC, quz convemantin
pun&to Dalio, quim C; & jungatur (1) CD.

Quia igitur eX hypothefi A(s, eft zqualis

AD, ifofceles erit triangulum CAD ; proin-

deque angulus ACD (2) aqualiserit zglétﬂo
. ADC.

Il

(1) Poft.1. (2) Prop.g.
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ADC. Jamverdanzulus BDC majoreftan-
gulo ADC. Quare idem angulus BDC erit
etiam{1) major angulo ACD, & confequen-
- termultd major angulo BCD .
Et quoniam ex hypothefi BC eft zqualis

BD, ifofceles erit ?)uoque triangulum CBD;.

adedque angulus BDC xqualis erit (2) angu-

lo BCD.-Oftenfus eft autem major. Itaque

idem angulus BDC erit fimul major, & 2qua-
fis angulo BCD, quod fieri nequit.
Ad eamdem igitur reétam lineam duabus
eifdem rectis non conftituentur aliz duz re-
&z linex zquales, altera alter1  ad aliud,
atque aliud pun&um , ad eamdem partem,
eofdem, quos primaz rette linex, terminos
habentes . Quod demonftrare oportebat.

SCHOLTIUM.:"

_Hoc theorema eft lemma theorematis [equen-
tist nam ei ofiendendo unic? infervit, & de
catero alium ufum nom babet in bis Elementis,

PROP. VIII. THEOR. V.

$i duo triangala habeant duo latera dusbus
lateribus aqualia , alterum alteri |, €& bafim
bafi aqualem ; & angulos fub equalibuslateri-
bus contentos pariter equales habebunt.

S Int duo trianguia A BC,DEF, quz habeant '.

J duo latera AB, AC zqualia duobus late-
ribus DE, DF, afterumalteri, & bafim BC
zqualem bafi LF. Dico, angulum BAC ®-
qualem eflc angulo EDF. C

' ) on

-_(l) Axi.  (2) Prop.s.‘

4
r
:
r
'




LIBER PRIMUS. 4

D _Concipiatur ete-
mm_ triangulum
ABC mente fuper-
impofitum triangu-
lo DEF hac lege,
P ut pun&tum B inci-
C % ~ dat in punétum E,
bafis autem BC in bafim EF . Etquoniam ex
‘hypothefi zquales funt bafes BC, EF , incidet
ctiam %un&um C in pun&tum F.Quumgque la-
tera AB,AC pofita fint 2qualia lateribus DE,
DF, alterum alteri ; neceffeeft, ut incidat
quoque punétum A in punétum D j quia ah-
ter in eadem reéta linea EF duabus iifdem re-
&islineis DE, DF conftituerentur duzaliz
~zquales, altera alteri, adaliud, atquealind
punftum , ad eamdem partem , eosdem , Quos
prime, terminos habentes: quod fieri (1) ne-
quit. - . ]
sz‘mm iﬁitu{ pun&a A, B, C incidantin
pun&a D,&,F, incident etiam latera AB, AC
in latera DE , DF ; atque adeo angulus BAC
in angulum EDF. Unde quum congruant in-
ter fe duo ifh anguli, crunt iidem inter fe. .
(2) zquales: & propterea , fi duo triangu-
{a habeant duo latera duobus lateribus zqua-
ha, alterum alteri, & bafim bafi zqualem;
8¢ angulos fub zqualibus lateribus conten-
tos pariter zquales habebunt . Quod erat
oftendendum.

SCHOLTION
Hoc theorema  priorem tamtum parterm
convertit propofitiemis quarte * In utroquc
onm

() Propy.  (2) Axx';y;
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enim Theoremate fupponitur 5 quod duo trian.
gula babeant duo latera duobus lateribus equa.
lia, alterum altevi . Sed 1bi ex zqualitate an.
gulorum fub xqualibus lateribus contentoruym
oftenfa eft zqualstas bafium s hic verd per con-
trarium ex gquaiisate bafium dedubla eft pra-
diflorum angulorum gqualitas.

PROP. IX. PROBL. IV.

. Datum angulum re€lilineum bifariam
: dividere.

Efto angulus reflilineus
BAC. Oportet , éum bifa-
riam.dividere.

Sumatur 1a AB quodvis
puné&tum D. Tum ex majo-
re AC abfcindatur (1) por-

A ‘tio AE xqualis minori
) AD . Jungatur porrd (2z)

F ¢ DE , fuper qua conttitua-
: o tur ( 3 ) triangulum zquila-
terum DEF. Denique ab A ad F ducatur (4)
reéta AF. Dico, rectam AF dividere angulum
BAC bifariam . . ' -

. Quoniam.enim ex conftruftione AD eft
zqualis AE , communis autem AF ; erunt duo
latera AD; AF trianguli DAF »qualia duo-
bus lateribus AE, AF trianguli EAF . Jam ve-
ro ®quales etiam funt bafes eorumdem trian-
gulorum DF, EF, utpote latera trianguli -
quulateri DEF . Quare erit (5) angulus DAF

KU zqua- .

T Propa. (2) Popr. (3) Propa.
) P () praps. B TP
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LIBER PRIMUS,
2equalis angulo EAF . Et prepterea angulug

. BAC bifariam fettus elt per reftam AF |,

Quod erat faciendum.
SCHOL1IUM

Ex ipfa hujus problematis demonflrations
patet , fuper refla DE nomalia ratione conflé«
tuendum effe sriangulums equilaterum , quam
ut triangulorum DAF , EAF aquales ovian-
tur bafes DF , EF . Unde perinde res erit, fi

loco trianguls aquilateri conftituatur [uper eas ) i

demre6la DE per [cholium propofitionis prime
sriangulum ifofceles. -

PROP. X. PROBL'V.

Datam se€lam lineam terminatam
bifariam dsvidere.

< Sit data refa linea ter-
; - minata AB. Oportet, eam
dividere bifariam,,
Conflituatur fuper AB
() triangulum #quilates
A rum ‘ACB. Tum angulus
oo ejus ACB fecetur (%) biv
fariam per re@am CD. Bico, r¢&am CD di-
‘videre quoque ipfam AB bifariam in pune
&o D, T
Quoniam enim ex conftruftione triangu-
lum ACB eft zquilaterum , erit latus CA
aquale lateri CB. Eft autem CD commune,
Quare duo latera CA, CD tnanguli ACD

" (1) Prop.s. "(z) Prop.o. S

‘
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2qualia_erust duebus lateribus CB , CD
trianguhi BCD, alterumaalteri, Jam verd ex
conftruftione angulus ACD, contentus fub
lateribus ilitus , 2qualis eft angulo BCD, qui
fub iftius lateribus continetur . Itaque erit
(1) balis AD zqualisbafi BD. Et propterea
reta AB feCtaelt bifariaminD. Quod erat
faciendum, .

'SCHOLIUM

Hic quoque perfpicuum cft, non aliaratios
ne con/?ituz Juper AB triangulum eguilate-
rum ACB , quam ut latus CA aquale pat late-
ri CB, Unde quod prefiat triangutum equila-
terum ., poterit criams per.triangubum sfofceles
obtineri.

"PROP. XI. PROBL. VI

Ex punflo inveflalinea dato perpendicu-
layem veQam lincam excitare.

r Data fit refta AB,y, &
A datum in ea punftum C.
. .. Oporret, ex punélo ifto €
engere perpendicularem fu.

. per AB. | . N
- Sumatur nCA quod
D C EH punétum D. Tuchxmvz,f
: ~ jyore .CB abfcindatur por-
tio CE zqualis (2) minori CD. Porro fuper
.DE - conftituatur (3 ) triangulum, zqulate-

1

’ rum ~

€1) Pripit = (2) P)'op.g; -
) Propa. o e d

—— e —— , ——
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LIBER PRIMUS - ¢
rum DFE. Ac demum a C ad F ducatur (x ) res
&a CF. Dico, rectam CF perpendicularem
efle fuper AB’

Quonigm enim gx conftrutione re&a CD
zqualis eft ret2 CE, communis autem C
eruntduo latera CD, CF trianguli DCF 2 ua.-
lia duobys lateribus Ch CF trianguli ECE
alterum alteri. Jam verd zqualesfunt ctxam
inter fe eorumdem griangulorum bafes DF,
EF, utpote latera trianguti zquilateri DEF.
Qx_zare angulus DCF, contentus fu lateri-
bus illius, [2] #qualis eritangulo ECF, qui
fub iftius lateribus continetur. Unde, quum
reta CF fubinde incidat fuper AB, ut efficiat
angulos deinceps quales, ea perpendxcularns
erit (3).ad A t propterca ex pun&o C
ereétaeft fuper AB perpendicularis CF. ng¢.
erat fmcndum.

SCHOLIUM

In lm;u: etiam problematis confiruSlione
prafiat obfervare o tviangulum aquilaterum
DFE non alia ratione conflitui /%per refla
DE , guam ut triangulorum DCF , ECF equa-
les oviantur bafes DF , EF . Unde pevinde ves
evit o fi loco manguh aquilateri deferibatuy
Juper cadem refla. DE triangulum ifofccles. .

PROP. XII. PROBL. VII.
Super vetam infinitam ex punélo , quod in
_eanon cft, perpendicularem reflam
lineam demittere .,

DAta fit re&a infinita AB, & datum extig

eam punt um C. O.portet ex pl}?&o

b (1) Poﬁ 1. (2) Prop& [3] Defxo.:
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: ifto C perpendicularem
demittere fuper AB,
Refpe@u punéti C ad
alteram partem ipfius
AB capiatur pun&tum
aliquod G. Tum centroC,
intervallo CG deferiba-

FB

" quifecabit re¢tam AB in
unis E, & F. Secetur porro rea EF %]
{ifariani inH. Acdemum jungatur [3]CH,
Dico, re@am CH perpendicularem efle fu.
per AB. . . - .

Nama duis re&is CE, CF, quiaexcon-
fru@tione EH eft 2qualis FH communits
verd CH; eruntduo latera EH, CH trian.

uli CHE zqualia_duobus ‘fateribus FH s

H trianguli CHF, alterum alteri. Sune
autem zqhualcs etiam inter fe corumdem trian-
gulorum bafes CE , CF, utpete linezx duftz 3
centro ad cnrc’uml’eren_mm « Quare ®quales
quogne erunt (4) anguli CHE ;, CHF. Unde,
quum re&ta CH fubinde incidat fuper AB, ut
angulos deinceps efficiat mquales ; ea erie
perpendicutaris AB. Et propterea ex punfto
E » dato extra re@am infinitam AB, demiffa
eft re€ta CH perpendicularis ad ipfam AB .
Quod erat faciendum.- '

AL

tur [ 1] circulus GEF ; .

SCHOLIUM

Appoﬁté autem dicitur fuper veGam infini-
tam AB; quia fi fit finitk 5 ficri poreft " ué
. . . . Pra" .

() Poftz. (2) Propcn—
(3) Pofl.x. (4) Prop8 - CL
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LIBER PRIMUS. $2
produla tranfeat per datum punGumC: guo
cafu nulla perpendicularis exmde demitts poa
tef fuper AB  quia puntlum datum in ipfa pree
dulla reperiswr

PROP. XIII. THEOR. VI
Re8a linea infifiens fuper aliam re&am
lineam efficit angulos desncepg
< reblos, vel duobus retlis zqualcs.

- , ReQa AB infiftat fuper
.,E A . re&am CD. Dico, angu-
los deinceps ABC , ABD
vel effe re&os , vel fimul
fumptos duobus reftis @
£ Quales,

- . Nam vel anguli dein-
' f, ABC s ABD funt
m\lcs, & ne&us ent (1) uterciue eorum .

angulorum vel non funt eequales , & eris

gaturex pun&o B refta BE(2) perpcndxculac
nisad CD, ita ut anguli deinceps EBC, EBD
fint reéti.
uoniam itaque angulus EBC zqualis eft
sangulis BA ABC fimul fumptiss
?to comuni EBD » erunt (3) duo angull
ﬁc EBD zquales tribus angulis ABC , -

EBA EBD . Jam verd duo anguli EBA

EBD zquales Tunt fimul angulo ABD ; adeo>

‘quea; poﬁto communi ABC, fiunt tres an-

guli EBA, EBDaequa!es {4) duobus

angulis AﬁC D. Quare erunt duo an-
guh ABC, ABD [s] chualcs duobus E%éhs

B] fﬁ:f'ﬁz‘.‘"_ G e s i,
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EBC, EBD. Unde, quum uterque iftorum
fit reftus, erunt ilti fimul duobus re&is z-
?ualcs .. Etv-propterea reta linea , infiltens
uper aliam re§tam lineam, efficiet angulos
deinceps , vel reétos, vel duobus reétis z-
quales. Quod erat oftendendum .

* SCHOLIUM. .

Alternatina eft ifia propofitio, ob duplicers
modum ', quo refla AB snfifiere potef} fuper
aliam CD. Vel enim infifiit f;rpcndiculari—
2er, @ tunc cfficiet angulos deinceps ABC
ABD gquales , adesquereflos . Vel infiftit obli
qud 4 & tunc unum ex iis angulis efficiet acu-
tum , alterum obtufum . Verum, quia erefla
perpendiculari BE , quantum angudus gcutus
ABC deficit & veflo EBC, tantumdem obtufus
ABD excedit veftum alium EBD 5 fit hinc, ut
duo angali deinceps ABC , ABD , etfs unus acu=
yus, alrer obtufus o fimul tamen gquivaleamt
Auobus re€lis EBC, EBD, '
© PROP. XIV. THEOR, VII

$i & punfo wnius refte lines- ducansar ad
partes oppofitas due aliz ve€la lineg , que con-
Jitwant cum illa_angulos deinceps duobus re-
Elis equales , in direéium crunt duc ille vefle

bince . . :

Sit refta aliqua AB, ex
cujus pun&to B ducantur
ad partes oppofitas aliz
duz rettx linez BC, BD, |
quz - conftituant cum 1p-
D fa AB angulos deinceps

ABC , ABD , duobus re-
&igx quales: Dico, BDipfi BC in direftum
efle, o s
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~ _ LIBER PRIMUS s
Si enimipfi BC non fit BD in direftunfy
ponatur el in direCinm BE . Et quoniam fuper
reftam CBE infittit AB, eruat anguli dein.
ceps ABE, ABE (1) duobus retis zqsales .
Sed ex  hypothefi anguli ABC, ABD funt
etiam zquales duobus reétis . Quare erunt
{2) duo anguli ABC, ABE aquales duobus
angulis A BC, ABD : proindeque ablato com-
muoi ABC, fupererit [ 3] angulus minor ABE.
ualis majori ABD, quod fieri (:{]t non
telt. Nonigitur BE indireStum 'Eﬁ .
Quare erit e1 indire¢tum refta BD. Et pro-
pterea, fi ¢ punélo unius reftz linez ducan-
tur ad partes oppofitas duz aliz reftz linez
uz conftituant cum ilia angulos dejnceps
3uobgs retis zquales , in direftum erunt
duz iftz reftz linez. Quod erat ofteadens

dum. : ‘ S
SCHOLIU M.
. Hoc theotema eft converfum procedentis . In
tllo enimex eo, gquodyeéle BC, BD fint indis
rellum , hoc et unicam reSlam lineam confli-
suant ; ofienfum eft, _ﬁu[ox deinceps ABC ,
ABD duobus re€lis aquales effe. Vicifsim aua
tem in iflo exeo, J:md anguli deinceps ARC,
ABD fint aquales duobus retlss o]lmimr ree
£as BC, BD indircllum effe. - -

PROP. XV. THEOR. VIIIL
Si dug reCle lineg fe mutud fecent , angu-
i , quos ad wverticem faciunt 4
inter fe funt aquales . .
EQe duz AB, CD fe mutud fecentin
E. Dico , angulos , qui ad verticem
C a4 funt,

(1) Prop.az.[2) Axis. (3) Axi3. [4] Axi 8.
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- @, funt, inter fe zquales effe ;
; hoceft angulum AEC 2qua-
Iemefle angulo BED, & an-

gulum AED =zqualem anguto
1\, BEC. ] :
p-) Nam anguli AEC, AED,
velut anguli deinceps , funt
{1]xquales duobus reéhs; &
®b eamdem rationem duobus etiam reftis
=quales funt anguli DEB, DEA . Quareduo.
anguli AEC , AED funt ®quales [2] duobus
angulis DEB, DEA : & propterca ablato
eommuni AED, fupererit(3)angulus A EC
zqualis angulo BED. '

- 'Simili modo oftendetur, angulum AED
squalem effeangulo CEB: nempe, quia duo-
busreQlis zquales funt, tam angul: DEA ,
DEB, quimanguli BEC, BED. Quare,{i duz
re&z linez femutud fecent , anguli, quos ad
verticem faciunt , inter fe @quales funt .
Quod demonftrare oportebat. :

- S CHOLIUM
Converfum hufus theorematis etiam obti-
wet 2 nempe , quod fi in refia AB fumatur pun-

Slum aliquod E , ex quo ducantur adpartes op-
pofitas due alig veflz linee EC, ED, que effi-
<sant cum priovs angulos ad verticem zquales o
18 direllum fint ipfe EC,ED . Nam fi1pfi EC
non fit indireGum ED , fit ei indiveGum EF .
%are per ofienfum theorema erit angulus
AEC zqualis angulo BEF . Ponitur autem
angulus AEC wzqualis angulo BED . Quarve
erit angulus BEF aqualis angul o BED : quod

fiersi non porefd. -
posel PROP.

() Propaz. (2) M-;-[gldxi.g.




LIBER PRIMUS. 7
PROP. XVI. THEOR. IX.

Omnis trianguli 5 uno latere produlo s
- extevior angulus eft major utroque
smeevsore , € oppofita.. .
' A P Sit triangulum ABCG,
o producatur - unum

D . Dico , angulum,
exteriorem ACD ma«
. “Jarem efle utroque ioe
£ ) teriate & oppofito
B—--_"-"%—-_ hoc eft majorem, tum
E| . ~angulo-CAB, cum an~
gulo CBA.
. Secetur, namque la<
tus AC (1) bifariam
. N inE, &junfta fngE,
producatur [zJ] ad F | ponatur ipfi BE (4)
equalis EF .- u{’ﬁatm -porro [5) CF, & AC
producatur {6]:ad G, ,
.- Quaniam- 1gitur ex eonftrultione AE eft
aqualis G, & BE equajis EF; erunt duo
latera EA ,‘-i tanguli AEB aeunalia duo-
bus lateribus EC, EF trianguli CEF . Sed an-
gulus. AER, camtentus fub lateribus illius,
zqualis eft [7]angulo CEF, qui fub iftius la-
teribus continetuy ; quum fint anguli ,ad ver«
ticem. Quare &tngulé' BAE, ECF, o tpo-
< 1

Y.

S i . 1 “" . .
. .Ex] Propsxo. , [2] Pofhx. |
3) Pofiz. - [a] Prop3. -

S) Poﬁ-l- (6) PO _320
[7]) Prop.xs. .

ejus latus BC verfus.

e 7
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hit1 lateribus ®qualibus BE, EF , fimiliter (1)
zquales erunt ; adeoque , quum angulus ACD
major fit angulo ACF , ‘erit etiam (z) major
ulo CAB. -
nemadmodum -autem oftenfus.eft angu-
lus ACD major angulo CAB ,-ita quoque
oftendetur , angulum BCG majorem effe an-
loCBA . Sed angulus BCG zqualiseft [3]
ﬁxlgulo ACD ; ‘quum fint anguli ad verticem.
ataque eritidem angulus ACD major quo-
e angulo CBA . Et propterea emnis trian-
guli, uno latere produtte, exterior angulus
eft major utroque interiore , & .oppofito .
Quod crat oftendendum. -

'§ CHOLIU M

- Deang ulo"Ac:Q 3 m rej}e{?h.r:{tefiqrif ACD
dici poteft interior deincetsy mbil quidem de-

terminari poteft ; quum 1pfe exterior ACDipof~

Jit effe major , minor y & wqualis angulo ACB.
quum enim duo anguls ACD y: ACB., velut hino
wnde exifientes , fint tquak} ducbusveblts; fie
binc , ut f ACD fit re6lus, rellus fitletiam ACB,
fi verd ACTD acutus y obsufusfiy ACB 3 ? fides
mum ACD obtufus , dsdtus fit ACF . EHN

PROP. XVIL THEOR. X..

Omnis trianguli duo 'anguﬂ fimul duobt’:s re-
&is minores funt', quomodocimase fumysi. . .

SIt-tfimgn!um A BC Dico, duos ejusan-
gulos, quomodocumque famptos, Xuta
- CBA,

{x] Propa. (2) Axi.. [g]'l;rop.xs.

e e e e g e

e gy gy —— e



LIBER PRIMUS. o
CBA , BCA, lxjmul
duobus reftis mi-
nores efle . Produs
catur etenim latus
BC in dire@Qum
verfus D . Et que-
niam angulus exte-

B - C rior ACD eft mas

jor (x) interiore , &
oppofito CBA , &

: éao ito communiBCA,
erunt -duo anguli ACD , ACB majores
(2) duobus angulis CBA , BCA. Jam verd
duo anguli ACD, ACB , velut hinc inde
exiftentes, funt zqﬁx?\les (3) duobus retis ,
Quare duo anguti CBA , B&A fimul duobus
re&is minores erunt .. Et prepterea omnig
trianguli duo anguht fimul duobus retis mi-
nores {unt ,nﬂuOmodocumque fumpti. Quod
erat demonftrandum .

COROLLARIUM.

Hinc patet , ex punflo A ad lineam BC uni-
cam santiim perpendicularem duci poffe. Nam
Ji duei poflent dua perpendisculares. AB , ACy
forent in triangulo ABQC dwo anguli CBA
BCA duobus rellis wquales : quod eft abfurdura.
Etobeamdem razianem, [i,ex duobus puntiis
B, @& Cunius ejufdemque refle BC erigantur
ad ream iflam dus perpendiculares , he nyume

" quam inter [ecoqueniens y atqueadco parallels

erunts :

" €6 _PROP.
Ex} Prop.16. (2) Axige =~ - . f-‘
3] Propaz. LN £
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PROP. XVIII. THEOR. XL

Omnis trianguli majus latus majorem
angulum [ubtendsr .

Sit triangijum

- tus AC majus fit
latere AB. Dico ,
angulum A BC,op-
politum majori la.

teri, majorem efle

B C angulo ACB, qui

opponitur lateri minori. |

Quoniam enim latus AC majus et latere

AB  abfcindaturexeo (1) portio AD aqua~

Iis minoti AB, jungaturque [2] BD.
~Quiaigitar AD efk 2qualis AB, erit trian-

gulum BAD ifofceles , adeogque angulus

ABD =zqualis [3] angulo ADB. Sed angulus

ABC major_eft angulo-ABD. Quare idem

agglll;us ABC erit etiam {4] major angulo

Et quoniam in triangulo BDC latus. CD
produftum cft in A, erit angulus exterior
ADB () major interiori , &ogpoﬁto_ACB.‘
Oftenfus eft autem angulus ABC major an-
gulo ADB . Quare idem angulus ABC muitd
major enit angulo ACB. Et.propterea omnis
trianguli majus latus -majorem angulum fube
tendit. Quod demontftiare oportebasté
. e
(x) Prop.3. (2)Pofr.. .
3) Prop.s. () Axiz,
si Prop.16.

ABC, inquo la«
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LIBER PRIMUS. 6t
SCHOLIUM

Hoc theorema fupplet cafum omiflum in
theoremate quimta propofitionss . 1bi tnim
oftenfum eft | quod ]:ﬂ triangulum fit ifofteles
boc eft habeat duo lavera equalia, anguli, iis
lateribus oppofits , fint_ctiam aquales . Hic au-
tem oﬁmn&’tur 5 quod f§ unum ex iis latersbus fit
altero majus , major fit angwlusslle , qui majo-
#i laters opponstur . .

PROP. XIX. THEOR. XIL

. Ommis trian ii major angulus -
jus latus fubrendst, o

- Sit triangulum ABC,

majorem angulo ACB.
Dico , latus AC, op-
“pofitum angulo majo-
rnn , majus efle latere
. AB., quod oppenitur
» abgwo minon. '
C !Sienim Jatus AC
o non cit majus latere
AB, ent vel ei-wqualag, vel epdem minus.
Aqualc’autem efle non poteft, quia aliter
foret (v) angulus ABC #qualisangulo ACB,
quod ‘cft centra hyrot cfim. Neque etiai
minus ;. quia effet ) 2-]- angulue-ABC minor
angulo ACB, quod'eft etiam contra hypothe-
fim . Quare enitlatus AC majus latere %B .

)

(x) Props, - '-(;)_ Pr;p18. -

-

habens angulum ABC -
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Et propterea in omni triangulo majori angu-
o majus latus oppenitur, Quod erat often-
dendum.

SCHOLIUM

Hoc theorema eft comverfum precedentis .
Nam guemadmodum in co ofienfum eft, majo-
vi lateri majorem angulum opponi 5 fic vicifim
#n ifto oftenditur., .quod magori angulo - majus.
Jemper latus fit oppofitum . Sed sdem theore-
ma fupplet quoque cafum omiffum im theore-
mate propofitionis fexte . In eo enimofienfum
eft, wquales angulos triangulsi equalia quoque
Latera fubtendere 5 insflo autem demonfivatur,
major: angulo mafus [emper latus oppons.

. PROP. XX. THEOR. XIIL

Inomni triangulo duo latera fimul majos ‘
rva funt relique y quomodocumqué

[umpta,

D Sit  trianguflum
ABC . Dico, due
, ‘1 qualibet ipfius la-
B tera fimul , puta
_ AB , BC , majora

effe reliquo AC.
Protrahatur AB

: / : c(x) verfus D, &

fiat [2] BD =qua-
lis 4. jungatur-
- que.(3) CD. -

(1) Pofta. [z} Prop3.  (3) Pofr.



LIBER PRIMUS. ¢z
_Et quoniam BD eft 2qualis BC, ¢rit BCD
triangulum ifofceles ; adeoque angulus.
BCD [%mquahs angulo BDC . kft autem an-
gulus ACD major angulo BCD . Quareidem
angulus ACD erit etiam [2] majer angulo
BDC:atque adeo,quia majori angulo (3)majus
femper latus opponitur, erit A D majus, quim
AC in triangulo ADC . Sed ex conftru&ione
AD eft 2zquale ipfis AB, BC fimul fumptis.
Duo igitur latera AB, BC {imul fumpta -zelis
AC majora funt. Et propterea inomai.
tfiangulo duo latera fimul majora funt reli-
quo , quomodocumque fumpta. Quod erat

oitendendum. - . ' ’

'SCHOLIUM -

Hoc theoremanulla eget demonfiratione , €&
velut axiema ulive ab omnsbus concedi deZ(t .
filinee relle Avchimedeam depnitionem admit-
tamus . Definitur etemm ab Archimede linca
re€la, quod it breviffima omnium lincarum
guit ducs poffunt @ punflo ad pun&lum ;Iraque,
quta AC-eft linea re€la, AB wverd, ¢ BC fi-
mul unicam-re€lam nom.cdnfistuunt , [ed angu-
dum continems 3 evibi AC minor pfis AB, BC
. fimul fumptis. o

PROP. XXI. THEOR. XIV,

St ex rerminis wniny-dateris trianguli du-
cantur intra triangulum dua re€le lince ; es
Simud minores erunt duobus aliis lateribus

AN - triame- -

(1) Props.  (2) Xxi.x.
G Propage
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t‘mnguh , angulum werd maforem contine«
“m .

ol Sit trxaniulum ABC, &
expuntis A , & B~ducan-
tur 1ntra tmn ulum re«

- &zdux AD Dice ,

. reftas iftas AD. BD hogul

minores effe 1pf' is AC, BC

{imul fumptis; at verd an-

B gulum A B ma;orem elle
- angulo AC

" Protrahatur etemm (g AD ufque donec
cum BC conveniat in E. Et quoniam in trian-
gulo ACEduo latera AC, CE fimui (z) ma-
jora funt religuo AE} addito commum EB ,
erunt duo latera AC, ’CB (g) ma,ora quoque
duobus AE,; EB.

Rurfus , c{‘: oniam in tnmgulo DE.B duo
latera DE, EBfimul (4) majora funt reliquo
DB; appofito communi AD, erunt duo_late-
ra AE EB 5] majora etiam duobus AD,DB.
Oﬁcnfume autem , lateraduo AC, CB ma-
jora effe duobus AE, F,B Quare eadem AC
CB ipfis AD, DB mud{b majota- erunt.

Deinde ; quomam in triangulp BED latus
ED produ¢tum eft mA erit angulug cxte
rior ADB (6) major mtcnore. gc oppofito
BED, Atqueitaquoque, quoniam in trian-
gulo ACE latus CE produttum eftin B, erit
angulus exterior BED ma)or xntcnore i &
0ppoﬁto ACE,

-

el Qum

[1] POﬁ 2. (2) Prop.jo.
(3) Axi.q. (4) Propyo,
(s) Axig. [6] Prop.16. .




LIBER PRIMUS. és
-Quum itaque angulus ADB major f{it an-
gulo BED, & angulus BED major angulo
ACB, eritidem angulus ADB multd majer
angulo ACB. Quare, fi ex terminis unius
lateris trianguli ducantur intra. triangulum
duz re&tz linez , ex fimul minores erunt
i duobus aliis lateribus . trianguli , angulum
verd majorem continebunt. Quod demon-
{trare oportebat, :

, PROP. XXIL PROBL. VIIE- |

- T T wema o

: - ExtrsbusveBis lkineis, que tvibusaliis dais-

s fint gqugles, triangalum conflituere. Oportet:

"~ antem, ut extribus datis due fimul veliqua mas
Jores fint , quomodocumeue fumptee

A B C  Date fint

) — tres re®tz li-

—~ .pex A, B
- C,quz ejufls
\ modi f{int ,
G HFE ut duz fi-
— mut majo-
: : _ res fint re-
N : liqua , quo-
: modecum-

tur. Oportet , ex tribus retis lineis , qua
tribus iis datis 2quales fint , triangum con-
ftituere. .

- Exponatur- re€ta quazvis DE , terminata
y  verfus D, & indefinita ver fus E, ex qua [1)
,  abfcindatur primd DF zqualis A, tum FG
S Y zqua-

(1) Prop.3. . . L

AR Ll i

..,\\ ,
[ Y N,
N

ue fumane



66 ELEM. GEOM. PL. ]
zqualis B, ac denique GH_zqualisC. Dein«
decentro F , & intervatlo FD defcribatur (1)
circulus DKL ; nec noncentroG, & inter-
vallo GH alter circulus HKL. Demum ex

un&to K , in quo fe fecant circumferentiz

orum circulorum ducantur [2] ad pua&ta F,
& Gre®te KF, KG. Dico, FKG efle trtan-
gulum quzfitum. S

Quoniam enim F centrum eft circuli DKL,
erit[ e FD 2qualis FK . Sed ex conftruttione
FD eltzqualis A" Quare: & FK {3] tpfi A
#qualis erit . Similiter , quoniam G cen-
trum eft circuli HKL, erit GH [5] zqualis
GK.. Sed ex conftruttione GH eft zqualis C.
Quare & GK (6)ipliC zguahs erit,

Sunt itaque triangult FKG latera duo FK
GK =zqualia retisdatis A , & C. Sed & latus
FG ex conftruétione zquale eft alteri B . Con-
ftitutum eft igitur triangnium FKG, cujus
latera FK, FG , GK ®qualia funt tribus reétis
datis A, B, C. Quod erat faciendum. '

SCHOLIUM

Hoc problema majorem extenfionem babes,
guam problema prime propofitionis . 1bi enim
agebasur de confiruendo triamgulo aquilaters,
oufus latera equalia dare cffent longstudings.
Hicverd agitur de confiruendo quolibes tyian-
vl cufus latera fingnla datam babeant lon-
gitudinem . Necefle eft autem , ut date tres
vefla linca , quibns aqualia cffe debens tria la-
e tera

Tx] Poft3. (2) ‘Pop.a.
(s) Defias. (6) Axiz.




. LIBER'PRIMUS. é7
gera trianguli conflituends , ejufmodi fiar ) e
due fimul religua magores fint , quomodockm-
que [umpte 5 quia , ut [uperids oftenfum cft
hac eft proprietas effeomtialss trianguli | ut duo
latera fimul majora fint reliquo 4 quomodocum-
que fumpta,

PROP. XXIIL. PROBL. IX.

Ad datam re8am lineam , arque ad datum in
" ea panilum angulum dato angulo: ve&ili-
C o nea equalem conflituere.
Data_fit
reta AB,&
datuminca
punftumA;
datus verd
angulus res
&ilineus C-_-
DE . Opor-
tet ad data
rectam AB, atquead datum in ea puntum A
conftituere anéulum amualem angulo reftilis
neo datoCDE. . - .
" Inlateribus anguli dati DC , DE fupmntue
duo quzevis punfla C, & E, quz judgintur
[ 1] perre&lam CE. Itague, quia tres seltae
linez DC, DE, CE conftituunt triangulum
DCE, ez ejufmedi erunt (2}, ut duz famul
majores fint reliqua, quomodocumque fam-
ptz . Quare ad reftam datam AB conftitua-
- tur (3 ) aliud triangulum ABF, cujus latera
. tria

[&} Bofla.  (2) Propae.
(g) Prop.2z, )



é8 ELEM.GEOM.PL,
tria AB, AF, BF zqualia fint tribus reis
DC, DE, CE, bico » angulum BAF zqualem
effe angulo CDE. L

Quoniam enim ex conftruftione AB eft
2qualis DC, & AF =zqualis DE; eruntduo
latera AB, AF trianguli BAF 2qualia duo-
bus lateribus DC, DE trianguli CDE, alte-
rum alteri. Eft etiam ex conftruétione ba-
fis illius BF 2qualis bafi iftius CE . Qil)a{r;e.
erit [1) angulus BAF.®qualis angulo CDB
Etpropterea ad datam ,retam AB, atque ad
datum in ea pun&tum A conﬁttutB eft angu-
lus BAF xqualis angulo dato CDE . Quod
erat faciendum. gre

PROP. XXIV. THEOR. Xv.

55 duo triangula babeant duo latera: duo«
bus intevibus equalip , alverum althri, & an-
gulum fub iis latembus coptentumiangulo ma-
gorem ;. & bafim bafi majorem pariter babey
bunt . e et T Ll e

. Sint duo
A D triangula
ABC, DEF
quz - habe-
ant duo la-
’ tera AB,A-
G C =zqualia
duobus la-
CE teribus DE
. . DF.alterum
alteri, angulum verd BAC majorcmﬁaséulo

(1) Prop.8.




LIBER PRIMUS. 6o
EDE. Dico, habere quoque bafim BC ma-.
jorem bafi EF. :
Quoniam enim angulo BAC miror eftan-
gulus EDF ; fiat ad lineam-DF, atque ad da«
tum in ea pun&tum D (1)angulus F ua-
lis arigqlofBA\é: .ATu:in fiat queque (2) [ Ci
zqualisipfi AB. Ac denique jungantur
GE, Glg. ' ' 3

Et quoniam ex conftruétione AB eft zqua«
1is DG, ex hypothefi autem AC eft 2qualis
DF; erunt duo latera AB, AC trianguli ABC
zqualia duebus lateribus. DG, DF trianguli
DGF, alterum alteri. Eft etiam ex conftru-
&ione apgulus BAC, contentus fub lateribus
ilius, equatis angulo GDF, qui fub iltius la-
teribus continetur . Quare & bafis BC (4) bafi
GF pariterzqualisent. +.- .

Rurfus, quoniam ex conftruttione DG eft

-xqualis AB, ex hypothefi autem eidem AB
zquahs eft etiam ‘DE, ént (s) DE 2qualis
DG : atque adeo , quam ifofceles fit trian-
gulum GDE, erit[6} angulus DGE 2qualis
angulo DEG, Eft autem angulus FEG ma-
jorangulo DEG. Quare idem aagulus FEG
(7) majot quoque eritangulo DGE ; ac pro-
pterea multd major anggio FGE . \

. Quam igrtur in trigngulo GEF .angulus
FEG major fit angulg\FGE, erit (8)latus
GF , oppofitum majori angulo, majus latere
EF, quod opponitur ‘angylo minori. Ipfiau-
tem GF oftenfa eft 2quahiy BC. Quare & BC

L 3 , €ademn
%‘lzfrvﬂ-zs- ot Prop.gl e
‘E3)-Pofr. - (a) Propa.. .
(5) AxiL. (6) Prop.s.

(7} Axit 8] Prepag.,
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eadem EF major quoque erit. Et proptereay
fi duo triangula habeant duo latera duebus
lateribus equalia , altefum aiteri , & angutum
fub lateribus iis contentum angulo majorem;
‘& bafim bafi majorem pariter habebunt, Quod
erat oftendendum.

" SCHOLIUM

" Hoc theorema fupplet cafum omiffum in
theoremate propefitionis quarte . 1bi enim ofien-
Jumef, quod duorum triangulorum, duo la-
tera duobus latersbus cqualia babestium , als
terumalteri , fi equalesfuerint anguli fub }ate~
ribus its contenti , bafes: ctiam fint gquales. In
hoc autem oftenditur , quod corumdem trianguys
lovum fi angulus angulo magor fit , & bafis ﬂfi
B Al ) .

etiam magfor erit .

.PROP, XXV. THEOR.XVI.
_ Siduo triangula babeant duo latera duobus
lateribus wqualia , alterum alters | & bafim
bafi majorem ; habechunt: €& angulum, fub iis
latevsbus comeentum - angulo euogue maforews,

_ Sint duo
 triangula A-
© BC DEF,‘;

qua habeant
duo lateraA-
B,AC zqua-
11a duobus la.
E teribus DE,
- DF alterum
alter: ; habeant verdbafim BC majorem bafi
e EF, Dico, habere quoque angulum
majorern angulo EDI(}. : '




. . LIBERPRIMUS. xn

Sienim angulus BAC major non fit angu.
1o EDF, erit vel ei zqualis, vel codem mi-
nor . AEqualis autem effe non poteft , quia
aliter foret (1) bafis BC ®qualis bafi EF, quod
eft contra hypothefim. Neque etiam minor,
quia effet {2) bafis BC minorbafi EF, quod
eft etiam contra hypothefim. Quare confe-
quenseft, ut angulus BAC major fitangulo
EDF. Et propterea, fi duo triangula habeant
duo latera duobus lateribus 2qualia , alterum
alteri,, & bafim bafi majorem ; habebunt &
angulum, fub iis lateribus contentum , an-
gulo quoque majorem . Quod demonftrare o-
portcbat.

SCHOLIUM

Hoc theovema,convertit y quod pracedents pro-
pofitione pofitum eft.In utvoque enim fupponitur,
uod duo triangula habeant duo latera duobus
tertbus aqualiaalterum alters ; /ed in illo ex
0y quod angulus , [ub equalibus lateribys con-
tentus, fir angulo major , ofenfum cft, &
bafim bafi majorem effe : in 1flo verd viciffim
ex eo o quod bafis fit major bafi , oftenditur, an-
gulum angulo majoremefle . ldem griam theo-
rema fupples cafum emifflum in theoremate
propofitionis oftaue : quum o]!e:/‘um Sitin ille;
wod fi duo tviangula habeant duo latera duo-
Zus latevilus equalia , alterum alteri, & ba.
fim bafi aqualem, angulos [ub equalibus la.
‘Seribus contentos etiam aguales fint habityra,

-, . PROP. .
- €1) Prop.s. = [:j Prop.2,.
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PROP. XXVI. THEOR. XVIL

Si duo triangula habeant duos angulos duo-
bus angulis equales, alserum alteri, © unum
latus wnt lateri eqnale | five quod equalibus .
adjacet angults ' five gquod un: equalium an-
gulovam opponitur 3 cunia alia etiam cqualia
habebunt .

’ Sint dvwo

A- _ D triangulaAB,

C, DEF, quz

habeant duos

G angulosCBA,

: BCA 2quales

duobus agulis

- FEDEFD,al.

B ¢ terum alteri.

. Et habeant

primim 2qualia quoque latera BC,EF,quz ad-

jarent-aqualibus angulis. Dico , omnia alia

2qualia effe, nempe latus AB xquale laters

DE, latus AC zquale later1 DF, angulum

BAC zquialem angulo EDF, ipfumque triane
gulum ABC =xquale triangulo DEF. .

" Si enim latus AB "zquale non fit lateri

DE, alterum ipforum majus erit . Sit ita-

que majus latus AB, ex qudabfcindatur [1]

ggno BG =®qualis minori DE , & jungatur [2]

'Quqniam itaque’ ex conftruftione. GB eft
xqualis DE, ex hypothefi verd BC =zquali;
EY ; cruntduo latera BG, BC trianguli GB(;

Lo~ . e ?qua.

{3 Prep3. (2) jI’oﬂ.x. :




aulo EF

LIBER PRIMUS.

2qualia duobus lateribus DE, EF trianguli
DEF, alteram alteri. Eit etiam angulus GBC,
fub illiws. lateribus contentus , xqualis ex
hypothefi anguio DEF , qui {ub lateribus
itius continetur;, Quare erit ( 1) angulus
BCG zqualis quoque angulo EEFD. Sed an+
(b. zqualis eft €x hypoticll angulus
CA . ltqqueerit angulus BCG (2) 2qualis

angulo, BCA » quod . plané [3] repugnat,
Non 1gitur latus ABmajus elt latere DE,
Scd ob gamdem rationem nec-etiaim minus efe
fe potelt . Quare confequens eft, ut latus AB
zquale fit lateri DE. Quumque ex hypothefy
latus,BC zquale, fit lateri EF , & angulus
CBA..zqualis angulo 'FED ; hapebunt duo
triangula ABC, DEF duolatera duobus las
teribus xqualia, alterum altert, & angulos
fub 2xquahbus lateribus contentos zquales .
Unde, omnia alia etiam (4) 2qualia erunt.
. Sed eadem triangula ABC, DEF habeane
fecundd ®qualia lateraduo AB, DE, que op-
ponuntur.apgulis qualibus BCA , EFD. Dis
co quoque , omnia alia xqu:lia efle ; feili-
cet latus AC xquale latert DY, latus BC 2«
quale lateri EF , angulum BAC 2qualem an-
gulo EFD, ipfumque trianguium A BC zquas

_ le triangulo DEF.

Si enim latus BC non it zquale lateri EF,
alterum ipforum majus erit. Sit itaque ma-
jus_latus BC, ex quo abfcindatur (5) portio
BH xquaiis minori EF, & jungatur{s) AH.

Quoniam itaque ex hypothefi AB elt -

. D qua~

(1) Propan (2] Axide
[3] #x1.8.  (4) Prop.g.
sl Prop3. (6) Poftr
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qualis DE, ex conftruftione autem BH eft
zqualis EF, erunt duo latera AB, BH trian-
gult ABH =qgualia duobus lateribus DE , EF
trianguli DEF , alterum_alteri . Eft etiam
ex hypothefi angulus ABH, contentus fub
lateribus illius , =zqualis angulo DEF ; qui
fub iftius lateribus continetur . Quare erit
(1) angulvs BHA zquilisangulo EFD. Sed
ex hypotheli angulo EFD ®qualis eft angu-
his BCA . Itaque erit angulus BHA (2) 2ua-
lis angulo BCA , hoceft exterior zquulis ine
terion, & oppo’(’xto : quod %ané [ 3] repu.
gnat, } "

Non igitur latus BC majus eft Jatere EF.
Sed ob eamdem rationem- neque etiam minus
efle potelt. Quare confequens eft, ut latus
BC zquale fit Jateri EF. Quumque ex hypo-
thefilatus AB ®quale fit Tateri DE, & an-
gulus CBA =qualis anguloFED ; habebunt
triangula duo ABC, DEF duolatera duobus
lateribus ®qualia, alterum alteri, & angu-
Yos fub @qualibus lateribus contentos pariter
quales. Quare omnia alia (4)ctiam aqua-
lia_erunt. '

Itague, fiduo triangula habeant duos an-
gulos duobus angulis ®quales , alterum al-
teri, & unum latus unt lateri 2quale, five
quod zqualibus adjacet angulis , five quod
uni_zqualium angulorum opponitur; & o-
mnia alia zqualia pariter habebunt . Quod
crat demonitrandum. .

SCHO-

(1) Propyg. [2] in.!.-
(3) Prop.1i6. (a) Prop.4.




LIBER PRIMUS. ' 5
SCHOLIUM

Theorematis hujus pars prior pevfede cons
vertit id, quod propoﬁ':iom quarta pofitum eft,
Nam quemadmodum 1bi ex ¢o, quod triangue
la duo ABC, DEF babeant duo latera 4B ,

- AC gqualia duobus lateribus DE, DF, alte-
rum alteri, & angulum BAC zqualem angu-
lo EDF, oftenfumefl, bafim BC zqualem effe
bafi EF, angulum CBA #qualem angulo FED 4
€ angulum BCA squalem angulo EFD; fic
viciffim in theovematis hujus parte priore ex.
€0, guod triangula duo ABC, DEF habeant
duas angulos CBA, BCA zquales duobus an-
gulis FED, EFD, alterum alteri | & bafim
BC aqualem bafi EF , offenditur , latus AB
aquaje efle latevi DE , latus AC wquale laters
DF , & angulum BAC xqualem angulo EDF.

PROP XXVII. THEOR. XVIIIL

31 induas reQaslineas, in eodem plano ja-
sentes , tertia incidat ve€la linea , & efficiat
angulos alternos wquales 5 paralicie cramt dus
tllg veble linee.

Sint duz rellz li.

nez AB, CD, qua

G exiftant in uno, eo-
demque plano , &

3 D in eas tncidat tcrtia

re€ta linea EF, qua

efficiat angulosalters

nos zquales, hoe eft angulum ALY zqualem

angulo EFD. Dico , rettas duas AB , CD
parallelas effe inter fe. .
D: Si
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1 enim non fint parallelz, cz produtz
verfus aliquam partem convenient. Produ-
‘cantur_itaque, & conveniant in G. Figura
igitur EFG, velut contenta fub tribus reétis -
lineis, triangulum elt. Unde , quum latus
GE produ&tum fitin A , erit [1}angulus exte-
rior major utroque interiore, & oppofito ,
hoc eft angulus AEF major tam angulo EGF.
quam angulo EFG. Eitautem ex hypothefi
angulus AEF xqualisangulo EFG ., Idem igi-
tur angulus A EF eft major imul, & =zqualis
anigulo EFG : quod fieri non potelt . Non igi-
tur reGte duz AB, CD produtt convenient
inter fe. Quare, quum in eodem confiftant
plano, |}_z] exdem parallele erunt. Et pro-
pterea, {iin duas reétas lineas, in eedem pla-
no jacentes, tertia incidat recta linea y & effi-
ciat angulos alternos zquales ; paraiicle erunt
guzillze retz linez. Quod erat demonttran-

um. ’

" PROP. XXVIII. THEOR.XIX.

§1 induas reClaslineas, tneodem tlano ja-
centes , tevtia incidat ve€lalinea , €& cfficiat
vel angulum exteriorem &gualem interiors, €
oppofito ad eamdem partem , vel duos angulos
interiores ad eamdem partem pofites, duobus
vellis aquales ; parallele erunt dux ille vtCe
linee. N

Int duz re@tz linee AB,CD, quz exiftant

J inugo, eodemque plauo, & ineas in-
¢idat tertia re@a linea EFG. Dico prims,
- o quod

[1} Propaé. [2] Defizs.




LIBER PRIMUS. "
' quod fi angulus extes
rior EFB fit ®qualis
interiori ; & oppofi.
to ad eamdem partem
FGD, duz ille reftz
linex AB, CD inter
fe fint paraliele,
Anguli enim AFG;
EFB, velut ad vyerti-
cem vpoliti , inter (e
. (1) funt zquales « Un.
de femper ac angulus EFB zqualis poditur
angulo FGD ; ent etiam (2) angulus AFG
zqualisangulo FGD. Jam vero ifti duofana
guli funtalterni . Itaque linez AB, CD {3}
parallelz eraunt inter fe. :
" Dico fecundd , quod fi duo angnli intes
tiores, ad eamdem partem pofiti , BFG ; FGD

B
b
NG B

fint fimul duobus ‘reftis- @quales , duz iffa

reftz linee AB,CD etiam interfe fint parals

lele. S
Namanguli AFG , BFG, velut hinc inde
pofiti, funt fimul (4) duobus reétis zquales .
Sed ex hypothefi zquales funt etiam duobus
re&tis anguli duo BFG,FGD. Quare erunt duo
anguli AFG, BFG =zquales [5] duobus angus
lis BFG, FGD ; & propterea, ablito come+
muni BIsG. fupererit {6) angulus AFG &quas
lisangulo FGD. Suntautem anguli ifti aiters
ni . Itaque linee AB , CD: (7) parallelm
erunt interfe. Et propterea, fi 1n duas, re--
Dy &as

(1) Propasg. (2) Axi.1.
(.} Prop.2g. (4) Prop.az:

(<) dxen. (6) Axig.
() Propazy.
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fas lineas, ineodem plano_jacentes, tertia
incidat refla linea, & efficiat vel angulum
exteriorem zqualem interiori , & oppofito
od camdem partem, vel duos angulos inte-
riores, ad eamdem partem pofitos , duobus
reltis aquales ; du.illz reftz linez paralle-
Jz erunt interfe. Quod demonftrare oportes -

€ , .

SCHoOLIUM I

Ex duabus propofitionibus precedentibus
Perfpicunm fit o parallelifmum lincarem triplis
-giter cognofci poffe . Primbnempe, fi iniis ana
.ﬁdi alterns fint aquales. Secundd , fi angulus
extevior fit aquakis ineviars 4 & oppofito ad
-eamdem partem . Actertid demum , /'? duo-an=
guli inteviores , ad camdem partem pofiti o fing
Aimyl duobus relis aquales. ‘

SCHOLIUMIL

ReBe sgitur AB,CD, parallele funt ingey
ey figuidem duo anguli BFG o FGD [imul fins
Aucbus vefles equales . Revolvatur jam refla
AB civca punBum F o isa ut pofitionem ace
-gugrat vefle ab: & perfpicuum eff | vevolus
dione ifiz nec veflas ab, CD effe amplins pa-.
vallelas, utpote convenientes verfusb D , nec an-
2wlos bFG , FGD equales effe fimul duobus re-
&is, utpote minores. Unde nibil obflat | qno-
minus hoc loco tamquam verum agnofcamus fe-
guens axioma Euclideum . '

AXIOMA XIIL

Si in duas reftas lineas , in ¢odem plane
-
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jacentes, tertia incidat re&a linea, & effis
ciat duos angulos interiores , ad eamdem
partem pofitos, duobus reftis minores; duz
iliz. re¢tz linez non erunt parallele , fed
convenient verfus eam partem, inJua fiunt
-duo illi anguli, quifimul duobus rectis minoa.
res funt.

PROP. XXIX. THEOR. XX.
8i in duas relas lineas parallelas terstia ina
eidat re€lalinea; hec efficiet € angulos ala
sernos equales ; & angrlum exteriorem aqua«
lem inteviori , € oppofito ad eamdem partems
Cr duos angalos intersores , ad eamde m partem

poficos , duobus relis equales.,

Sint dux

reftx lincse

- panallel AB

A ' - p CD,inquas

Bpman

wae. incidat ter-
tia EFG. Di«
co' primd ,
angulos al-
ternos AFG
FGD wqua-
les efle ine
ter fe.

Si enim non fint 2quales, alter ipforum
major erit. Sit itaque angulus AFG mia:;or
angu'o FGD. Quare appofito communi BFG,
erunt (1) duo anguli AFG, BFG majores
ducbus angulis BFG , FGD . Sunt autem
duo anguli AFG, BI*BS [2) ‘zquales duobus

4 - fe-

() 4xia. [2] Propaz.
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re&tis. Itaque anguti duo BFG, FGD,qui funt
interiores ad eamdem partem pofiti, duobus
retis minores erunt ; & propterea rectee A B,
‘CD [1] nonerunt parallélz: quod eft con-
tra hypothefim. Nonitaque angulus AFG

major eft angulo FGD . Et quoniam ob eam-

dem rationem nec minor etiam efle poteft,
coneludendum éft, angulum, AFG &qualem
efle angulo FGD. : o
Dico fecundd, angulum eéxteriorem EFB
zqualem effe interiorr, & eppofito ad eam-
dem partem FGD, ¢ e :
< Angulus enim AFG oftenfus eft 2qualis
anguloFGD . Jam verd idem angulus AFG
%21 zqualis eft etiam angulo EFB . Quare erig
2] angulus EFB ®qualis angulo FGD.,
« Dicotert1d , duos angulos BFG, FGD ,
ui funt interiores, ad eamdem partem pofi-
:11, .effe fimul duobus re€tis 2qhales.
.. Nam quum ansulus AFG oftenfus fit-2-
~-qualts angulo FGD; appafita commani BFG,
. erunt [4) duo angult A¥G, BFG #quales duo-
busangulis BEG,FGD. Sed duo anguli AFG,
BFG fimul ()t xquales duobusreétis,
Quare etiam (6) duobus reétis 2quales erunt
duo anguli BFG, FGP..
. ‘Igitur . fi in duas retas lineas paralle-
las tertia incidat reta linea, hacefficiet &
-angulos alternos xquales ; & angulum exte-
Yiprem xqualem interiori , & oppofito ad
eamdem partem ; & duos angulos 1nterieres,
ad eamdem, partem pofitos , duchus reétis
: - qua- |

A1) Axiag, [‘z] Prop.cs.
) Axnr. 4] axea, )
G) Propiage (6] dxen .,

{
N
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quales. Quod demontftrare oportebat,

SCHOLTIUM .
Convertit hzc propofitio utramque propofi
tionum precedentinm . In 1is emm ex hypos
theft quod vel anguli altern: fint xquales ;' vel
angujus exterior £qualis fiv inteviori €& oppo<
Sfito ad eamdem partem , vel duo augult ins
terioves , ad eamdem partem pofits , fint gqua-
les duobus re€lis, colligitur femper lineas effe
pavallelas. ViciJim autem mifta, ex Juppofi-
to pamllel}/'mo lincarum tria illa neceflarid
confequi y demonfiratur .

PROP. XXX. THEOR. XXk

Quz eidem funt parallele, inter fe
© funt parallele .

N . i Eide}tanre&:z

: inez EF pa-

e., \G : . B rallela it tapm »
— \ re?{a é %qula)m
re¢taCD. Di.

[ e H i co, reftas AB,
- P CD parallelas

efle inter fe,
Ducatur e
nimreflaaliay
GHI, quxeag

' © Utcumique fe- ~

cet intribus pun&isG, H, 1. Etquonian¥
ex hypothefi reftee AB, EF, fimt parallelz;
erunt (1) anguli alterni 1901’ GIF zqnales

s T~

=

(‘ 1) Prop.2g,
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inter fe. Pariterque quoniam ex hypothefi
paralielz funt recte CD, EF ; erit(1) angu-
~ lus exterior GHD =zqualis interiori , & oppo-
fito ad eamdem partem GIF. Eidem igitur
angulo GIF 2qualis eft tam angulus AGH,
uam angulus GHD . Quare erit (2)angulus
GH zqualis angulo GHD : qui quum fint
alterni, eruntlinezAB, CD};] mter fe pa-
rallelz . Et propterea, quz eidem funt paral.
inter {e parallelz funt . Quod erat de-

lelz
mon(trandum .
PROP. XXXI. PROBL. X.

Per datum punElum date re€le lince pa-
vallelam veGlam lincam ducere.,

F A E a Datum fit pun-

um A, data ve-
] 1> re&ta BC . O-
portet, perdatum
D C pun&um A duce-
- re reftam - paral-
lelam datz BC.
Capiatur in BC p vnétum quodvis D, &
jun&ta(y) AD, fiat (5)ad retamiltam AD,
atque ad datum in ea punftum A angulus -
DAE zqualis angulo ADB, & extendatur (6)
EA verfus F. Dico, 1etam EF parallelam
elle ipfi BC.
Sunt enim ex ¢onftru@ione xquales inter
feanguli DAE, ADB. Sed iftianguli Eunt
al-

(1) Prop.2g. (2) Axt.z.
3) Prop.ay. [4] Pofi.x.
Ls) Prop.23. [6} Pofa.




oA ST et T | e i

. LIBER PRIMUS. 82
alterni* Quare re¢tz EF, CB[1] parallele
crunt inter e, Et propterea per datum pun-
&um A dufta eft reéta EF parallela date BC,
Quod erat faciendum,. -+ - ' ’

- PROP. XXXII. THEOR. XXII ‘f

Cufufcumque trianguli , uno latere produs
8o, augulus exterior et equalis duobus inte-
rioribus , © oppofitis fimnul fumptis; & ane
guli omnes fimul duobus reGis funt aquales. -

A Sit triangulum ABC, &
_ unum ejus Jatus BC exten-
datur verfus D. Dico,an.
gulum exteriorem ACD
#qualem efle duobus in.
'L terioribus, & oppofitis fi-

R C mul fumptis, CAB,ABC.
Per punétum C duca.

tur (2) reéta CE ipfi AB

arallela. Et Euoniam paralielz funt refte
inez AB, CE, & inipfasincidit AC ; erit
;‘g]angulus ACE =zqualis angulo CAB. Simi«
iter, L}uo.ma_:;'l re&tz AB,CE funt paraliela,
& inipfasincidit BD, enit [4] angulus exte-
rior DCE =qualisinteriori , & oppofito ad
eamdem Xartem ABC. Oftenfuselt autem
angulus ACE zqualis angulo CAB. Itaque
erit totus angulus ACD &qualis dwobus ane

gulis fimul fumptisCAB, ABC. - - -
Dico etiam , omnes angulos ejufdem trian
guli ABC fimul duobus reélis quales efle

Dés Olten-

(1) Propay. (2) Prop3r. )
) [33 Propag. (4) Propaag.
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- Oftenfum eft eram , angulum ACD 2qui«
lem effe duobus angults CAB, ABC. Quare
appofito commun; BCA ,.erunt [1] duoan-
gult BCA,ACD xquales tribus angulis CAR,
ABC, BCA .Sed duoanguli BCA, ACD fi-
mul(2) funt :zchales duchiis rectis. Itaque
tres anguliCAB, ABC, BCA fimul etiam
duobus rettis equales erunt . Et propterea
cujufcumqtue triangult,, non modo uno late-
re produtto angulus exterior. eft zqualis
duobus intertoribus , & oppofitis fimul fum-
ptis, fed & angult omnes fimul duobus re-
SHS xquales funt . Qiod erat demonftran-
unl . ° *

SCHOLIUM :

Theorematis bujus duz {unt partes , quarum
altera paulld frecialiis detevminat td o quod
prepofitione xv1. pofitum ety altera [pecialio-
rem contimet determinativnem efus , quod pre-
po fitione xvii. pofurmus . In iis entm oflenfum
eft, cugufcumgue trianguli o uno latere pro-
dnélo ,rangylum exteriovem majorent effe uno-
quoque- ex duobus interioribus, & oppofitis ;
secnon dyos angulos: fimul duobus refis .mino-
vesefle. Hic avtem ofienditux o cujuftumque
srianguli angubum extericrem equalem effe
duobus interioribus , <& oppofitis fimul fum-

_peis s omme[que anguios internos fimul duos re-
&os adwquare . e .

AV e . -

t
!
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PROP. XXXIII. THEOR. XXIIL *

' Que équa'les”',v @' parallelas adL ea/’déh_ 'par..',;

tes conjungunt re€las lineas [ﬁmt etiam
equales § & pavallels.

Sint  rete
duz AB, DC
xquales, & pa-

- rallele , qua
conélmgantur
adedldem pat-
. tes .per duas
o -alias rectas li-
" “neas AD, BC.
" Dico , weltas
: S - itas AD BC,
illas conjungentes ad eifdem partes , effe
etiam wquales, & parallelas. o
- Ducatur etenim (1) rétta AC ; Et quoniam
AB, DC funt parallelz, & inipfas incidif.
AC ; erit [2] angulus BAC 'zqualig agawlol
ACD:. Undec., quum duo triangula BAC,
DCA : habeant duo Jatera AB, AC: 2quelia
duobus lateribus CD, CA alterum altgrr, neg
non zquales anguios, fub jislateribus con-
tentos ; habebunt (3) & bafim BG zquilem
bafi AD, & apgulum ACB zqualem angulo
DAC. Quare, quum in duas rectas- AD,BC
ancidat tertia AC, & efficiat angujos aiter-
nos zquales ; ex erunt [4] inter fe- paraliele,
Oftenfx funtautem ®quales. Eruntigitur z-
. L o . .o ) ':.I'qua,lk

(;)J..Pnﬁld.  [2] Prop.z9.. o
(3) Prop.4.  (4) Propaze . .
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quales, & parallelz. Et propterea, que -
quales, & é{:arallclas ad eafdem partes con-
jungunt rectas lineas, funt etiam ®quales, &
parallelee, Quod erat ofteadendum

PROP. XXXIV. THEOR. XXIV.

Parallelogrammorum [patiorum latera , que
ex adverfo funt , inter fe funt equalia 5 fimili-
ter autem € anguli; dmgonah: verd ez bifa-
riam dividss. >

Sit paralle-
{ogrammumA-
BCD . Dico ,
latera oppoﬁta
inter {e zqua-
lia efle , hoc eft
latusA B 2qua-
le effe lateri
DC, & latus
- AD 2quale lateri BC ; ﬁm;hter xquales ef-

se inter fe angulos op?o itos , hoc elt angu-

lum BA D 2qualem effe angulo BCD, & an-
gulum ABC aqualem angulo ADC'; ac de-
nique diagonalem AC ipfum bifariam, hoc
eﬂ in duo triangula zqualia, dividere.
Quoniam emmAB(? D parallelogrammum
eft, erunt (1) latera ejus oppofita inter fe.
garallclz proindeque erit (z) tam angulus
C zqualis angulo ACD, quam angulus
DAC =qualis angulo ACB. nde, quum
duo triangula ABC, CDA habeant duos an-
gulos BAC, ACB’ zquales ducbus anguhs
ACD DAC alterum alteri, latusA N
quod

_—(1) Def.36. [2] Propag. .
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quod xqualibus adjacet angulis, commune;
omnia alia fimiliter equalia (1) habebunt.
Quare erit latus AB zquale laters DC, latus
BC xquale lateri AD , angulus ABC zqualis
angulo ADC,ipfumque triangulum ABC ipfi
triangulo CDA xquale erit . Sed & angulus
BA D zqualis etiam eft angulo BCD, quum
partes illius oftenfee fint 2quales partibug
iftius . Itaque, paralleiogrammorum_fpatio-
rum latera, qux ex adverfo funt, inter fe
funt 2qualia ; fimiliter autem & anguli ; dia-
gonalis verd ea bifariam dividit. Quod erat
oltendendum .

SCHOLIUM .
Quemadmodum autem , fi figura ABCD fit
parallelogramma , habebit ca latera | qua ex
adverf[o funt , imer fe equalia. Sig viciffim
oftendcre licet | quod fi figure ABCD. cppofita
latera fint aqualia, ea fit pavallelogramma !
Nam femper ac figure ABCD oppofita latera
Junt aqualia ba/zibum sriangula ABC, CDA
Jfingula latera fingulis lateribus wqualia. Qua-
re per o8avam Lufus habebunt etiam fingules
angulos fingulis angulis equales ; atque adee
rer vigefimam [eptimam evit tam refla AB
Ra}alllgcla ipfi DC, quam vefla AD pavallela
spfs BC.
PROP. XXXV. THEOR. XXV.
- Parallclogramma in eadem bafi , & iniif-
dem parallelis conflituta inser [e funt equalia.

Int duo Eara-llglogramma ABCD, EECF,
\J quz habeant camdem bafim EC, & f{int
: con-

T] Prop.26.
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conftituta in’iifdem
¥ parallelis BC , AF.
Dico , ifta duo paral-
lelogramma inter fe
zqualia effe. .
uoniam  entm
ABCD  parallelo-
grammum eft, erit
B' C (1)latus AD zqua-
. L le lateri BC. Et fi-
militer, quoniam EBCF eft parallelogram-
mum , erunt ejus latera oppofita EF, BC in-
ter fe 2qualia . tidem itaque BC aqualis eft,
tam re¢ta AD, quim recta EF. Quare erit
(2) AD wqualis h(ll: & propterea addita com-
muni DE,erit[;] AE ®qualis DF , Ett autem,
propter paralleiogrammum ABCD, AB =-
qualisetiam DT, Quare latera duo AE, AB
trianguli BAE xqualia erunt lateribus duo-
bus DF, DC trianguli CDF, alterum alteri.
Eft etiam propter parallelas AB, DC angu-
lus BAE , contentus fub lateribus iflivs, 2-
qualis angulo CDF, qui_fubiftius lateribus
continetur. Quareerit {4]triangulum BAE
zquale triangulo CDF; atque adeo, ablato
e¢ommuni triangulo DGE, erit (5) trapetium -
BADG =zquale trapetio CGEF ; additoque
triangulo communi BGC, fiet (6), parallelo-
srammum ABCD #quale parallelogrammo
BCF. Parallelogrammaigitur in eadem ba-
{i, &iniifdem parallelis conilituta inter fe
zqualia funt. Quod erat oftendendum .
: . T PROP,

- {x]ﬁ;;py (2] Axi.x.
(3) 4xi.2. [[41 Prop 4.
(5) Axi.3. 6]Axi.2.
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PROP. XXXVI. THEOR. XXVI

Parallclogramma in equalibus bafibis , &
" intifdem parallelis conflituta, inter

Je funt equalia.
A. n ¥. W Sint duoparalles
logramma ABCD,
N . . EFGH , quz con-

ftituta in eifdem
panallelisAH, BG
B B habeant bafes -
3 . quales BC,FG. Di-
B C F @ o, ifta dio panale

lelogramma inter fe

R ~ zqualia effe.
Ducmué égnién reé;tlael 1]AF,; DG."E¢
qponiamA¥ eft paralielogrammupm,erunt
tzp) latérs ejusoppofita AD;, BC inter fe E 2
ualia. Eftautem ex hypothefi BC 2qualis,
g‘G. ‘Quare & AD [3]ip/i ¥G =qualis ‘erit.
Quum igitur recte duxr AD, FG fint axqinales,
& parallelz ; erunt etiam[g] 2qnales, & pa-
rallelz rectz AF, DG ,quaillas conjungunt
ad eafdenr partes: & propterea . ADGF pa-
rallelogrammum, erit. Et quoniom paralle-
fogramina duo ABCD ’, A DGF habent eam-
dem balm AD; & funt iniifdem parallelis,
erunt €2 {5} ®quaiia inter fe. Paritefque |
quoma’parallefogramma ¢uo EFGH, ADGF
habent eamdem bafim FG, & funtiniifdem
parallelis; erunt ed tntér fe zqualia. Eidem
. i“":"'} . ®- i'lgl-‘

A { .

(1) Poftx, [2] Prop.3a.- ‘ .

C(3) Yxiite () Propsy.  (5) Prop3se

~
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igitur parallelogrammo A DGF =zquale eft
tam parallelogrammum ABCD, quim paral-
lelogrammum EFGH . Quare erit (1) paral-
lclo%{ammum ABCD =quale parallelogram-
mo EFGH. E Eropterea parallelogramma
in'zqualibus bafibus, & iniifdem parallelis
conftituta, inter fe aqualia funt, (ixod erat
oftendendum .,

SCHOLIUM

_Perfpicuum et igitur ex dvabus preceden-
tibus propofitionibus o parallelogramma, que
8 _itfdem parallelis funt confitura, equalia

efle inter fe , five babeant camdem bafim
e -bafes aquales. Sed hoc idem in duabus
Jequentibus propofitionibus de triangulis ctiam

oftenditur . :
PROP. XXXVII. THEOR.XXVIL,

Triangula in ecadem bafi | & in iifdem pae
rallelis confiituta , inter fe funt aqualia.

D Sint duo triangula
ABC, DBC, qux ha-

beant eamdem bafim -

BC , & fint conftituta
in tifdem parallelis AD,
. BC . Dico , ifta duo
B C - triangula inter fe Zqua-
lia effe.
‘P roducatyy enim AD (2) utrimque verfus
E,& F,; tuma per puné&ta B, & C (3) ducégtntur
re&tz

Q) Axix. [3) Pofz. ) Prpgi.

e
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re©tz BE, CF parallelz ipfis CA, BD. Sunt
igitur ACBE, DBCF parallelogramma duo,
ag:z quum habeant eamdem bafimBC,& con-

ituta fint in i{dem parallelis, xqualia ea
‘erunt (1)inter fe. Jam verd diagonalis divi-
dit [2] parallelogrammum bifariam ; atque
.adeo triangula ABC, DBC femifles funt eo-
rum Cparallelograr_nmorgm . Itaque triangula
ABC, DBC fimiliter inter fe (unt [;}zqua-
lia. Etpropterea triangula ineadembafi, &
m iifdem parallelis conflituta @qualia funt
inter fe . Quod erat demonftrandum.

PROPXXXVIIL. THEORXXVIIL

Triangula in equalibus bafibus, ¢ iniifdem. -
pavallelis confliruta inter fe funt zqualia,
G A M Sint duo triangula
ABC, DEF, quzcon.
ftituta in iifdem paral-
lelis AD, BF, habeant
&qualcs bafes tC s EF.
Dico , ifta duo trian-
gula inter fe @qualia
efle. .
: Producatur _etenim
AD() utrimiue verfus pun&ta G.& H. Tum
per pun&lum Bagatur (5] reéta BG parallela
irfi AC, & perpur.&umF re&la FH paral.
lela ipfi DE . Suntigitur ACBG, DEFH pa
rallelogramma duo, quz quum kabeanrt ba-
(33

Axtg.  (4) Pofla.

gq Prop3s. [2] Prop34.
3
$) Prop.3t.
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fesxquales BC, EF, & fint conftitutain il
dem paratlelis , 2quialia ea erunt (r) inter
fe. Yam verd diagonalis dividit [2] paralle
logrammum bifariam, atque adeo triangu-
la ABC, DEF femifles funt eorum paralics
logrammorum . Itaque triangula ABC,DEF
fimiliter inter fe funt (2] 2gualia. Et pro<
pterea triangula in 2qualtbus bafibus, & in
1ifdem parallelis conftituta @qualia funt in-.
ter fe. Quod eratoftendendum .

SCH'OLIU M

Non folum igitur parallelogramma , verim
etiam triangula , que in 1ifdem parallelis
Sfunt conflituta | equalia inter fe funt | five
babeant eamdem bafim , five bafes equales.
Unde quatuor praeedentes propofitiones fic.
poterunt in unum-contrabi : triangula ,
parallelogramma in iifdem parsliclis, © in
eadem , vel zqualibus bafibus conflituta, ine
ser fe funt aqualia. ‘ :

PROP.XXXIX. THEOR. XXIX.

- Triangula equalia , in eadem bafi & ad
eamdem partem confituta,funt ctiam
in isfdem parallelss

'S]'nt duo triangula @qualia ARC, DBC,

qux conftituta fint ad eamdem partem in

eadem bafi BC . Dico, duoifta triangula effe
etiam

(1) Prop.36. (2) P;op.34.
13] Axiz. .
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. etiam iniifdem parallelis,

A D hoceft re¢tam AD paral-
lelam cffe ipfi BC.

St enim re&a ‘AD non

fit paratlela 1pfi BC, huic

BC per punétum A paral-

lela agatur (1) AE , qua

B ¢ conveniatcum DBin pun-

: &o E, & jungatur (2) CE.

Quoniam igitur triangula duo ABC,EBC,

habent camdem balim BC , & funt conitituta

in iifdem parallelis AL , BC , ®qualia ea

erunt 3] interfe. Sed ex hypathefi trian-

gulum A BC zquale eft triangulo DBC. Qua-

re erit (4) triangulum EBC 2quale triangulo

DBC, quod fieri non. poteft . Non igitur

AL, fcd AD parallela eft ipfi BC. k¥ propte-

rea triangula xqualia in eadem bafi, & ad

eanidem partem conflituta, funt etiam in

lifdem parallclis. Quod c¢rat demonftrandum.

SCHOLI1IUM

Hoc theorema o licet mom omme ex parte
convertss id  quod ﬁapoﬁtione trigefima
Jeptima pofitum eft . Nimirum 15 ex eb
quod triangula duo habeant eamdem bafim
& confiiruta fim in iifdem parallelis , dedu- -
citur aqualitas ecrum triangulorum . Fic ay-
temexeo, quod duo triangula fint equalia |
¢ ad camacm partem in ecadem bafi fint con-
fanra, celligitur viciffim , ea triangula cfcin

i{/,d‘_’ilj,[,yallflis .
. PROP.

ST PTGy PR
(3) Prop.37. (4) Axsun
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PROP. XL. THEOR. XXX.

Triangula gqualia, in egualibus bafibus,
acin dire€bum jacentibus ad eamdem
raccem conflituta, funt etizm in
iifdem parallelis,

Sint duo triangu-
la_=qualia ABD ,
DEF, quz conftitu-
ta {int ad eamdem

rtem in bafibus

D, DF ,quz 2qua-
les (lmt, & in dire-
&um jaceant . Dico,
duo ifta triangula ef-
fe etiam in iifdem
parallelis , hoc eft
re&am AE parallelam effe ipfi BF,

St enim refta AE non fit parallela ipfi BF,
huic BF per pun&um A parailela [1] du-
catur AG , que conveniat cum in
pun&to G, & jungatur (2) FG. .

Et quoniam trianguladuo ABD, GDF ha.
bent 2quales bafes BD, DF, & conttituta

funt iniildem parallelis AG; BF 5 eruntea
[3]aqualiainter fe. Sed ex hy{:otheﬁ trian-

.gutun ABD eft zquale triangulo DEF, Qua-
1¢ ¢rit'(4) triangulum DEF zquale ¢riangulo
GDF, quod ell abfurdum. Nonigitur AG,
fed AFE parailela eft ipfi BF. Et propterea

triangula 2qualia in #qualibus bafibus ) & in
' ire

(S-Prup.gx. . (2) Poft1.
) Prop.38. {4] Axi.1.
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LIBER PRIMUS. o’
dire&tum jacentibus ad eamdem partem con.-
ftituta, funt etiam in iifdem parallelis . Quod
erat demonfirandum. -

SCHOLI.UM

Hoc theorema , licet nouw omns ex parte
convertic id , quod fropoﬁtione ‘trigefima
oftava pofitum eft . 1bi emm ex co 5 quod
triangnla duo habeant bafes aquales, € con-
fututa fine in iifdem faralteh’: deducitur
&qualitas ecorum triangulorum . Hjc autem ex
co, quod duo triangula fins aqwalia, & ad
eamdem partem in bafibus aqualibus , ac n
Rirellum javentibus fint conflituta, colligtur
wiciffim , €a triangulk in iifdem ¢ffe paralle-

SCHOLTI UM

Ex duabus autem pracedentibus propofitio-
nibus liquet | triangula , que gqualia funt
efle quoque_in iifdem parallelis, [i confiituta
ad eamdem partem habeant , vel eamdem ba-
JSim vc. bajes aquales o ac in direClum pofi-
tas. Quod qutdem verumeft ctiam de paral-
letogrammis 5 ut cutliber demonfirationes &
%mudmnbns non diffimiles inflituenti notum -

¢t .

 * PROP. XLI. THEOR. XXXIL
" 84 parallelogrammum , ¢ triangulum ha-
beant eamdem bafim , & fint in tifdem pa-
rallelis confittua, erit parallelogrammum du-

plum trianguls
SIt parallelogrammum A BCD fitque trian-
gulum EBC,quz conftituiain ixl‘dexﬁ: pa~
ralle-
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P £ raltelis AE, BC
: _ - habeant camdé
A L Jbafim BC . Di-
co , paraliclo«
grammum AB-
CDduplum éffe
triangub EBC.
Ducatur ete-
nm (1} AC. Et
Co quonmam diago-
nalis dividit (2) parallelogrammum fariam,
erit parallelqgrammum A BCD duplum tria-
.guli ABC. Sed triangulum ABC [3] elt -
quale triangulo EBC ,yquum fint conitituta
in eadembalr, &.Jnufdem parallelis .- Qua-
“re crit parailelogrammum ABCD duplum
quoque triangul EBC, Et propterea, i pa-
rallelogaammum , & fiianguium  habeant
. eamdein bafim;& ‘conftituta fint in tifdem pa-
rallclis,eiit paraljelpgrammum dupium trians
guit. Qudd demonttrare oportebat..

SCHOLTIUM

Nen diffimiliter oflendetur pavaliclograme
wmnm._ duplum effe trianguls | j{ﬂ coxflituta in
ijdem povallelis, habucrint non eaindem , fed
ganeles bajes. Sed tam bujus , quam prace-,
dentis cowverfum pariter etiam obtinet : nemi=

pey £ pavallclogrammum duplum fuervit erian-

£ull ) & confituta ai camdem partem  ba-
puerias , vel eamdem bafim y vel bajes #qua-
les o ac in diveétum pofitas o ea erupt etiam’
i irflein pavallelis.

. - PROP.

(;) I‘uﬁx (2—) Prop.za. {3) Propsy.

.-
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_ "LIBERPRIMUS. ' 4
PROP. XLIL. PROBL. XL -

Dato tyiangulo wquale parallelogrammum con

fiituere in daro angulo re€lilineo
: Datum fit trig.
A E & gulum ABC, da~
o tus verd angulus
re&ilineus D. O«
portet, conftitue~
re paralielogram-
D C ™mum,quod fit 7.
e quale dato trian-
T = guloABC,habeat.
que angulem , zqualem dato anguio reéti.
hneo D. . vy o o v
Secetyr ‘BC [1}-bifariamin E; tum ad li~
neam CE, atque-ad datum in ea punum E
conftituatur (2) angules CEF 2qualis angua
lo D. Agaturdeinde (3) tam per punétum A
reta AG ipfi BC paraﬂela, quiam per pun-

&um C re&a CG paraliela ipfi EF, ezque
conveniant-in'G- ‘Dico, CEFG efle paral-
lelogrammum- quasfitum. ., B
Jungatur enim [4}J AE . Etquoniam trian-
iula dao ABE, ACE habent bafes zquales
E,CE, & conflitnta funt in iifdem paralle~
lis BC, AG; eruntea (5) xqualia inter fe:
proindeque triangulum. totum ABC duplum
erit ipfius ACE . Sed ejufdem trianguli ACl.

duplum cft[6]ctiam paral}lzelogrammﬁ CEFG-

Qua-

(1): Propao. [2] Prop.23.
42y Prope3t.. (4) Poftr.
".[5] Prop.38. (6) Prop.4r.
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- Quare ‘erit (1) parallelogrammum CEFG
zquale triangulo ABC. Habet autem idem
panallelogrammum ex conftruétione angu-
lum CEE zqualem angulo dato D . Conftitu-
tum eft igitur parallelogrammum CEFG, 2-
quale triangulo ABC, habens angulum z-

jualent dato angulo 3. Quod -erat facien-

um . .
S COROLLARIUM._

- Ex spfaausem problemaris bujus dessonflya-

tione inferre licet y quod fi triangulum , € pa-

 vallelogrammum fint in i1{dem parallelisX> ba-

© fis trianguli dupla fit bafis parallelogrammi | ea

equalia fint inter fe . Oflenfum ef enim ,trian-

&ulum ABC aquale effe payallelogramme CEFG,

“que quidem non modd funt tniifdems paralie-

s BC, AG , verim etiambafes habent tales ,

ut que triangulo competit , dupla fit efus 5 que
ad parallelogrammum veferesr, '

PROP. XLIII. THEOR. XXXIIL

Parallelogrammoram [patiorum , eorsm, qua:
circa diametrum [unt 4 ce enta 4 inter
fec funt equalia, o

It parallelogrammum ABCD, in cujus

diagomali AC fumgto l:puné‘to quovis E,
agantur perillud (2) re@2 FG, HI parallelz
lateribus AB, BC. Dico, zqualia effe pa-
nallelogramma BGEH , EFDI, quz {unt fup-
plementa corum , que funt circa diametrum,
feu diagonalem Ai?. N

. - Quo-

-(1') Axs6.  [2] Prop3t. .
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Quoniam  diago.
nalis dividit (3) pa-
A E [ rallelogrammum in
duo triangula aqua-
H E I hal, erltAltBl(u:n tnax{x‘;

gulun ABC zqua
. triangulo ADg?cl‘xm
- triangulum AHE z-
- qualetriigulo AFE,
E G C cum denique trian-
, gulum CGE zquale
triangulo CIE, Quo-
. circa, fiex triangu.
1o ABC auferantur trianguia .&H E,CGE, &
ex triangulo ADC auferantur triangula Ai‘E,
4 quia ex zqualibus ®qualia auféruntur,
rcmane%it (2] paralielogrammum BGEH 2
quale parallelogrammo £¥DI . Et propterca
in parallelogrammis fpatiis corum , qua cirp
ca diametrum funt, complementa, Interfe
#qualia funt. Quod’ demonitrare oportebat.

PROP. XLIV. PROBL. XIL

A datam re8am lineam dato trianguio. aquas
le parallclogrammum. conflitucre in
dato angalo., S

DAta quidem fit re(ta AB, datum verd
triangulum C, & datus demum angu-
lus D. Oportet, ad retam ipfi AB aqua-
lem conftituere parallelogrammum, aquale
trianguloC, habens angulum aqualem- an-
gulo D. o

E-2 © (lone

[:] P r0p-34+ (2] Axiz.
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o Conftitua~

’ A tur parallelo-
. M G %ramgnum ()
‘ o FGH zquale
E a BJN H triangulo C ,

E. habens angu-
N lum] GHE =
: qualem angu-
‘ ‘I‘ H loD;tum ex-
~ ' tendatur (2)
: . GHuverfus I,
& ponatur [3] HI aqualis ipfiAB . Ducatur
deinde per punctum { () re@a KL ipfis EH,
¥FG-parallela, que convemat cum FE produ-
f’(a me..-- RO P ’ Lo .

Etquoniam ‘paralielz funt reétz FG, KI,
& inipfasincidit FK, erunt (5) duo anguli
GFK, FK1 duobus reétisaquales v & propte=
rea 4 quia , jun&ta KH , fiunt duo anguli
GFK , FKH duobus re&is minores, conve-
et (6) KH produéta cum FG fimiliter pro-
du&ta in punélo aliquo. Conveniant itague
in purito M, per quod agatur reta ML 1pfi -
FK parallela, quz conveniat cum EHinN,
& cumKlin L. Dico, HILN effe paiallelo-
grammum. quafitum. . .

Nam parallelogramma duo EFGH,HILN
velut fupplementa eorum , qua funt circa
diametrum , zqualia funt [7jimer fe. Sedex
conftruttione paraliclogrammum EFGH et
squale triangulo C ;. Quare eidem téiangulo
: R N ' erit -

i i

(1) Propuz, (z) Pofta. s
3] Propa.  (a)-Propa1.
(5) Prop.2g. (6) Axia3.
(7] Prop43.
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Ceritetiam zquale [1] parallelogrammum,
HILN. Eft autem HI 2qualis AB,& angulus

.NHI, velut zqualis angulo EHG, adzquat
- angulum D, cui ipfeEHG ex conftruttione

equalis elt, Confhitutum eft igitur fuper re-

&am HI, ipfi AB zqualem, parallelogrammii

HILN, 2quale triangulo € , habensangulum

‘ll\IHI zqualem angulo D . Quod erat facien-
um . R

SCHOLIUM

Hoc problema determinat magis id , quod
Dropofitione quadragefima fecunda pofitum eft.
165 enim quercbatur parailelogrammam du-
plici conditione vefertum ; una , ut equale
effet dasa triangulo ; altera , ut angulum has
beret dato angulo wquelem. Hic awtem que-
ritur- parallglogtammum - quod preter duas
#llas conditiones debe.. quoque teriiam babere:
Jeilicet , ut conflisutum fit fuper teélam 4 alteri

datz vefls lince aqualem.
PROP. XLV. PROBL. XML

Dato re&ilimg) aquale parallelogrammuns cons
, Jutuere in. dato angulo. B

DAta it figura quzvis reftilinea ABICD,

—# datus verd angulus E. Oportet, conq

ftituere parallelogrammum , quod zquale

1pfli "AF? D, habeat angulum zqualem an-
8uo L.

Dividatur figura ABC'ED per reftam AG

3 in

(l) AXicI .
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: in duo triangu-
A G la ABD, BCD.
. Tum conftitua.

‘ . tur parallelo-

3 rammiFGHI

C }fl J=zquale trii-

F Eulo BDlha-

ens angulum

B N GFI zqualem

_angulo E.Con-

ftituatur porro

gnper re@am HI parallelogrammum  aliud

{) HIKL ,quod zquale alteri triangulo BC-

habeat quogue angulum HIK zqualem

cidem angulo E. Dico; FGLK effe paral-
Jelogrammum qua:ﬁtum

Quoniam snim ex conftro&tione eidem an-
gulo Exqualis elt tum angulus GFI, cam
angulus IK, em(g)angulus GFI aquahs
angulo HIK . Quare , }()forto commum
HIF, crunt (4) duo anguli
Jes duobus angulis HIXK, HIF. Sant antem
i}o%te Ilelas GF FII duo anguli GFI,

duobus rectis 2quales. Erunt 151-
turzquales ctiam duobus fe&is duo angu&
HIK , HIF : & propterea re@tz dux IF, 1
) eruat in direGum,

Simili modo eftendetur in direftum effe
veftas duas GH, HL : quandoquidem anguli
GHI ,HLK, velut zquales [7Eanguhs FI,

nde quum fi fit
ex

HIK zqualcs funt inter fe

(1) Prop.4z. (z) Prep.44.
(2) Axia.  (3) Axiz.
{s] Prop.ro, [6] Prop.ia.
() Prop.34.
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ex con ftrutione GH parallela ipfi FI, erit
tota QL toti FK pariter parallela. Eftautem
GFipfi LK [1] etiam parallela, quum utra-

ue ex conftruttione parallela fit eidem HI,

arallelogrammum eft igitur FGLK, quod
quum zquale fit retilineo A BCD, habeatque
angulum GFK aqualem angulo E , ipfum erit
illud, quod quaritur. Conftitutum eft ita.
que parallelogrammum FGLK , #quale re&ti~
lineo ABCD, habens angulum zqualem anw
gulo E . Quod. facere oportebat. . }

SCHOLIUM-L "

Hoc problema panld genevalins efillo , qued
propo/tfum ef! propofitione quadragefima fecun-
da. lbi enim quarchatur parallefogran(mm ’
quod habens angulum, dato angulo tqhualem -
quale effes date triangnlo .. His verd: ur
famllel ogrammuns., gaod babeat guidem angu-
um aqualem dato angulo , fed aquale fit ipfuns
dat cuilibet figurae relslince.

SCHOLIUM IL

Caterdim fi figura re€lilinea dataplura ha
beat latéra , gudn quatuor Latque adeo divi-
denda eflet in pluratriangube , quam duo ; tum
sportet fuper reClam LK cobflitucre aliud pa-
rallelogrammum aquale rertio_triangulo , ha.
bens in K gngulum aqualem angulo E 5 ficque

. pergendum evit. in infipiswm . Demonfiratie
antem [emper eft cadem', wh vems adtente confi-

derandi liquidd patet,
" : Eg, SCHO-

Loand s

Y

Tx] Prop.30.
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SCHOLIUM IIL

Sed quemadmodum i propofitione quadra-

- gefima quarta extradita ratione can/?ttumdi '

arallelogrammum , quod equale dato triangu-

0 habeat angulum davo angulo equalem , licuit
wobis ad datam vellam lineam dato triangulo
equale parallclegrammum confijtueve in dato
angnlo. ; {tzﬂaqw ex tradita ratiome con-
Pruendi paralielogrammum , guod. equale dav
2o reClilineo habeat angulum aqualem angulo
dato , licebit nobds methallo nan diffimili ad da-
2am rveblam lineam davo ve€lilineo aquale pa-
rallclogrammaum conflitucresn angulo dato.

PROP. XLVL PROBL. XIV.

Indqanﬂa Imu ‘t_émiumt guadrmurﬁ -
. . T M’m‘. :
T 5‘,. . H B o
.. Sit data reQali-
E, ! Sca tergxiqa;a AB.
ortet,in ipfa -
dgatum’conﬁimqgak.
IpfiABex gun&d
-y vy A ]perpendiculas
% B risertgitur AC, ex
.;A e B qua abfcindatur(z)
R Lo * _portio AD ‘eidem
AB-zqnalis . Ducantur deinde (3) per pun:
&aB, & DreétxBE, DI-Z‘xpfisAD,Ar  ree
. pe- -

'i} Propsan - {2} Propz.-
3] Prop.31. SO

b
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fpeflivé =zquidiftantes . Dico, ABED efle
quadratum quaefitum . ; ;

Eftenim ABED ex conftrutione paralle-
fogrammum . Quare , quum in patallelo-
grammo latera (1) onoﬁta fint zqualia , erit,
tum ABequalis ipli DE, cum AD @qualis
1pfi BE . Eit autem’ ex conftruftione & AB
igﬁ AD zqualis. (%}\atugr itaque AB, AD,

E, BE =quales funt inter fe: proindeque
figura ABED =zquilatera erit. . .. -

Et quoniam ex conftruttione retus et 3g-
gulus BAD, ob parallelas verd AD, BE duo
anguli BAD, ABE (2) duobus retis zquales
fuat ; erit etiam refusangulus ABE. Jam

.verd in parallelogrammis anguli oppofiti (é)
Y

zquales funt inter fe. Itaque anguli AD
BED, velut zquales angulis ABE, BAD, re-
&i Eariter erunt : proindeque eadem figura
ABED non folum ®quilatera, verim etiam
reftangula erit ; & confequenter erit [4] qua-
dratum, Conflitutury eft igitur in dataretta
linea terminata A B quadratum ABED. Quod
erat faciendum. » -

COROLLARIUM L.

- Ex spfa autem problematis hujus demonfiraa
sione colligere licet ,-quod fi in parallelogram-
mo snus angulorum fis reSlus, re{jui ctiam
reéli fint . Ex o enim§ qpod ip pardielogram-
go ABED refus fit txz conflfulligne angm;us

AD 5 oftaufum cft, xeliquos\quoque, angulos
“&w ‘:(”?:f . jg\% L......q-. oa ..--q,?.!.

ITIT I E S CO‘

- /g SRS
YT T PSRN S

{z} Pr m R S
4) Def.30, ) .

-

. [1] LPrqolt;g‘q,. ’
(331 Prop.34.
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COROLLARIUM IL

Sed ex definitione quadtati , vel etiam ex
spfa problematis confiruéione perfpicuum eft
guoque , quadrata, £uper equalibus veClis ls-
neis deferipia, equaliaefle mter fe, Unde &
shud facilé confequitur , quod fi viciffim equa-
kia fint guadrata, equales ctiam cfje debeant
rele linea | fuper quidus quadrata illa funt

-defcripta .

PROP. XLVII. THEOR. XXXIIL

In triangulis veBangulis quad atum, quod
fi¢ ex latere , veGum angulum f[ubtendente
wquale eft guadrasss laterum | rellum angulum
consine nium .

Sit trian-
guli ABC
reétum ha-
- bens angu-
lum in B,
Dico, qua-
dratum ex
latere AG,
fubtenden-~
te anguld
reftam, 2~
quaie elfe

. R *
: " quz fiunt
ex lateritms BA , BC , cundem smgulum

‘ De-

PN ———————
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. Deftribantur (1) ex fingulis trianguli late.
ribus_quadrata . Dcinde duta (2) BL 1§ﬂs
AE, CD paraliela , jungantur tum rect
BD, cumre€zCG, Al [3]. .
. Et quoniam -ex hypothefi retus eft angu.
jus ABC , & ABF, velut angulus quadrati,jfis
militer eft rectus; eruat duo anguli ABC,
ABF duobus retis zquales ; & propterea iny
dire§tum erunt {4 ] rettz duz BC, BF . Unde
non modo BF, fed & tota CF ipfi AG paral-
lela erit. Simili ratione oftendetur, indire.
€tum effe rectas duas AB, BH, atque adeo non
modd BH, fed & totam AH ipfiCI paralle.
R e, i drata ABFG,AE,
urfiss, quiia, propter quadrata s

DG,zqualia funt inter {g,tum latera AB,A%
cum latera AC,AE; erunt duo latera AB, A
trianguli BA E zqualia duobus lateribus AG,
AC trianguli GAC, slterum alteri . Jam verd
zquales {unt etiam anguli BAE, GAC, fub la-
teribus illis comprehenfi ; quum uterque- ip<
forum CAE,BAG ex conitru&tione fit reQus,
iéxtur triangulum BAE zquale (s) triangulo

AC. Eltautem [6]trisnguli BAE duplum
patailelogranmunt AELK & trianguli CAG
duglum paralielogrammun, feu quadratum
ABFG. erit (7) parailelogrammum

" AELK wquale quadratp ABFG.

2 aa ikl SOV

._Simili modo, opetriasgulorum DCB,ACI
eltendetur , paranel%grammum CDIK =z.
o BB - quaje .
PR L " — j *
‘[1] Propa6. [2} Prop.31.
€3) Poftr.  (4) Prop.1ge
(5)-Propets - (6} Propar -~ . -
(7) Axs. ATt

]

& utrique communis fit angutus BAC . Erjg,’
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uale effe quadrato BCIH: Unde: erit qua«

ratum totum ACDE, =zquale duobus qua-
dratis fimul fumptis ABFG, BCIH . Et pro-
Pterea in triangulis re@angulis: quadratum
ex latere, re€tumangulum fubtendente ,- -
quale e(t quadratis, que fiunt ex lateribus
reftum angulum continentibus, Quod erat
demonftrandum ., . o

'S CHO'LI U M.
- Latus , quod intriangalis reClangulis veClum
angulum fubtendit , gracd dicitar hypothenufa .
Unde idem theorema enunciari quoque folet ‘3
nonnullis in bunc modum : in triangulis reGan-~
gulis quadratum hypothenufx zquale eft quae

#ratis laserum fimul fumpiss.
PROP. XLVIII. THEOR. XXXIV. -

7 quadyatum ex uno lnrere trianguli equale
it guadratis , que ex aliis duobus lateribus
Funts angus:| [ub bis lateribus contentus o

cius erffas - 1ot .
P S ,_»1{}”, oy e
* 28t - triangulume
- 7 ABC, &ineoqua~
-« 1~dratum “ex: latere
i §+ AC =quale it qua-

‘dratis, quz fiunt_ex

“+ lateribus ‘AB, ‘BC.

ot

4. BC reftum effe.

{ __FErigatur {1} ex
“. Jundo B, fuper BC
R

oy p—

{1) Propas

« Dico, angulum A~

e ————— e

WP ©
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Xcrpendlcqlms BD, qua conftituatur [1]1pf
AB =qualis, & jungatar [2] DC. R
- Quoniam 1gitur ex conftruftione AB efy

2qualis BD, eritetiam quadratumex‘ABas

quale quadrato.ex BD . Quareappofito com-
muni quadrato ex BC ; erunt quadrataduo-;
alterum ex AB, alterum ex BC, zqialia [2]
duobus quadratis, qua fimt ex‘éD » &.BC,
Eft autem ex hypothefi quadratum laterisAC
zquale quadrans laterum A B,BC;& ob trian-
gulum DBC, reftum habens angulumin B,

. quadratum hypothenufe DC eft 2quale (3)

quadratis laterum BD, BC. Itaqueerit[s]

uadratumex AC zquale quadrato ex DC ¢

roptgrea AC 1pli DC =qualis_erit.

(gx_zum“ igitur triangula duo ABC, DBC
habeant duo latera BA, BC zqualia duobus
lateribus BB, BC, alterumalteri; itemque
bafim AC ®qtialem bafi DC ; habebunt quo-
(t autem angulus DBC" ex conftrutione re-
&tus:itaque reftus quodue erit angulus ABC.
Et propterea , fi quadratum ex uno latere
trianguli ®quale fit quadratis, quz ex aliis
duobys lateribus fiunt, angulus, fub his Ja-
teribus contentus , re€tus erit . Quod erat
oftendendum.

SCHOLITUM

Hoc theoremaeft converfum precedentis. 1bi
enim ex eo , quod triangulum fit veClangulum ,
often-

T1] Prop.3. [2] Poft1.
(3) 4xi2. (a) Prop.ay.
sl axis, (6] Prop.g,

ne {6]angulum A BC 2qualem angulo DBC. -
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zimfum eft , quadratum laterss , reClum angx-

m fubtendentis ,. aquale effe Juadnm'.r s QUL
Punt ex lateribus reflum angulum centinenti-
&xs. Hic verd per consrariumex¢o, quod qua-~
dratum lageris unius aquale fit quadratis | que
funt ex alies dupbus laceribus 4 o flenditwr trian-
’ulum efle reSlangulum , © re@um efle angu-

um illum , quem latus sllud [ubsendic,
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DEEINITIONES.
I

> Mne parallelogrammum  re.
Nt3 Gangulum dicitur faltum , feu
$ contentum fub duobus  late-
/& ribus , que reGum apgulum
Sl comprehendunt . Nempe quiz
= alterum ex iis lateribus defignat
longitudinem , alterum latitudinem paralielo-
grammi reflangali . Quod de paralfelogram-
mo obliquangulo dici wom poteft , quia ‘ex
duobus lateribus , que funt circa ipfius an-
gulum aliquem , etfi unum defignet longitvi-
dinem ejus, alterumtamen , velut inclinatum
ad primum , ejufdem latstudiners nequaquam

oflendit . ‘ oo T
. Parallelogrammum veangalym wocabitur
n poflerum fimpliciter reQangmlum . ejufque
contentum  habebitur , multiplicanido inter fé
mutud latera, que reElym angulum compreben
dunt . Unde , i fuerit quadratum , propter a-
Z:mlz_tatmg laterum , [atiserity unum ex efus'
tevibus in f¢ ipfum ducere, ut quadrati atea,

Jeu coritentum habeatur. -+ '
Sed norandam boc Joco eft aveam reClanguli

orira
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orivi quidem ex multiplicatione laterum , qme
Junt civca angulum veflum , eamque quadraté
-ex wultiplicatione unius ex efus lateribus per
Jeipfiem 5 verum aliam effe menfuram laterum,
aliam menfuram re€langulorum , vel quadra-
torum : nempe longitudines laterum menfuran-
tur pér pedes lincares , areas verd re€langulo.
rum , el quadratorum per pedes quadratos
boc cf} per quadrata , fuper pedibus linearibus
deferipta, , -

Itaque fiex latevibus , que funt civca angu-
lum ve@um alicujus pavallelogrammi reSlan-
gult s unum quidem fit pedum trinm , alterum
pedum quingue, area relanguli erit pedum qua-
dratorum 15, quia mulsiplicandg 3. pers. pro-
dxcitur. 15, Et fimiliter fi latus quadrati fie
pedum [ex s quadrati area erit pedum quadra-
3orum 36, quia multiplicando numerum 6. per
feipfum, producitur ,ié. S

_Unumquodque parallelogrammorum circa
diametrum una cum dyobus fupplementis ,
Gnomon vocetur. Unrde fi Gnomoni adda-
tur pavallelogrammum alterum circa diams-
trum exfifiens , figura totaorictur . :

PROP.I. THEOR. I

Si fuevint due refle linec , una quidem fe-
&a in quotcumaue dparm, altera verd snfela,
re8angulum , quod fiz ex tota , & infella agmna-
le erit vellangulis , quafiunt ex partibustotius,,

€& eadem snfella,

S Int duz refte linez A quidem infedta, BE,
. verd fefta ia tres pastes BC, CD, ]I))‘h .
. ' 1-
.

— -~
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Dico , re@®angulum »
qued fitex BEin A ; -
quale’ effe tribus reétan<
gulis, uniex BCinA |
alteri exCD in A, ter-
L.} tio Ee;_( DE in[A.

rigatur {1} ex pune
_A_ &o Bfuper BIS perpen-
dicularis BF ; quzipfi A

(2) conftituatur zqualis . Tum duéta per pun-

&um Fre&a FI ip?i BE parallela [z], exci-

tentur ex pun&is C,D,E perpendiculares alize:

CG, DH,EI,quz convemant cum FI in pun-

&is G, H?, I. : '

Et quoniam re&z BF, CG, DH (3) zqua-
les funt inter fe, eftque BF iphi A zqualis ex:
conftrutione ; erit eidem A #qualis , tam
re&ta CG, quim re€ta DH . Jam verd ex qua-
tuor reQangulis EF, CF, DG, EH primum’
quidem continetur fub lateribus BE , BF, fe-
cundum'fub lateribus BC, BF, tertium fub la-
tenibus CD, CG, & quartum fub lateribug

DE, DH. Quare ex iifdem quatuor retan-

gulis EF, CF, DG, EH primum quidem fiet

exBEin A, fecundum ex BC in A, tertiumr
- exCDin A, & quartumex DEin A . Eft au-
tem re®angulum EF ipfis CF, DG, EH fimul’
fumptis zquale: totum-enim emnes fuas pag-". . -
tes fimul fumptas adequat . Itaque re&am
lum, qued fit éx tota%E in A, ®quale erit
tribus re@¥anguis , uni ex BC in A , alteri ex’
CDinA, &tertioex DEinA . Ac prepte-
rea, fiduz fuerint reGz linez, una qué{icm
e T P fe®ta

{1} Prop.xxilibx.- (z) Prop3.lsh.x.
3) Prop.31.libr. [4]) ‘Prop.3gdibs. . i
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fe€a in quotcumque partes., altera verd in-
fefta, retangulum, quod fit ex tota, 8¢ infe~
&a, zquale erit reGtangulis , que fiunt ex
partibus totius , & eadem infefta. Quod
¢rat demonftrandum .

SCHOLIUM
Hac cum [equentibus novem propofitionsbus
poteft numeris dlufivari. Nempe i Afit qua-
tuo:{pedum, @ BE pedum quatuordecim y [u-
binde divifain pun8isG, ¢ D, ut BC fit pe-
dam duorum, CD qainque,® DE femptem;erit.
refangulum cx BE in A pedum quadratorum
§6 3 reflangulum ex BC in A pedum quadrato-
rum 8; reClangulum ex CD in A pedum quadra-
torumzo ; < rellangulum ex DE in A pedum
quadratorum 28 . Unde quia pofiremi 1fli tres
numeri8, 20, ¢ 28 fimul j{mpti adequant
priorem numerum 56 5 liquet , reblangulum ex
" tota BE in A equalr eﬂ7: tribus reclangulis
aniex BCin A, alter; ex CD in A, € tertio
sx DEin A.

PROP. II. THEOR. II.

Sivela linea fela fuerit utcumque , quadra-
tum , quod fit dtota, kquale eris vellangulis,
qua fiuns ex tosa, € partibus .

' SIt rea AB, feautcumque inC Dico;
quadratum ex A B zquale effe duobus re-
%z(tznguhs yuniex ABin AC, alteriex ABin

Defcribatur [1] fuper AB quadratii g%ms,
N u-

T) Prop.a6.libx.




& ducatur (1) per pun-
&um C refta CF ipfis
AE, BD parallella.

Quonii igitur ABDE

1 quadratumeeft, erit ipfi

B chJalis , tum A
cum B .e{am verd ex
duobus re&angulis CE,

CD  primum quidem

. continetur fub lateri-

L bus AE, AC, alterum
fub lateribus BD, BC. Quare ex iifdem duo-
bus reftangulis CE , CD primum quidem fiet
ex ABin AC, alterumex ABin BC. Eft au-
tem quadratum totii ABDE re&tangulis CE,

CD {imul fumptis 2quale:totum enim omnes

fuas partes fimul (umptas adequat . Itaque

quadratum , quod fit ex tota AB, aquale erit
duobus re@angulis , uni ex ABin AC, alteri
ex ABin BC. Et propterea, fi re&a linea fe-

&a fuerit utcumque, quadratum, quod fit

i tota, zquale erit reGangulis, quz fiunt ex

tota , & partibus . Quod erat oftendendum.

.SCHOLIUM

Sit AB pedum decem , fubinde divifa inC,
ut AC fit pedum quatsor , BC pedum fex . Ersg
sgitur quadratum ex AB pedum quadratorum
10q ; re€langulum ex AB in AC pedum quadra-
torum 40 5 © refanpulum ex AB, in BC pe-
dum quadratorum 60.Duo autem ifti numeri 40,
& 6o fimul conficiunt 100. Itague qgadratum
ex AB gquale eft veBangulis duobus o uni ex AB
fn AC, alteri ex AB in BC.

LIBER SECUNDUS. 11g

1) Prop31.kiba,



PROP. III. THEOR. IIf.

SireSalinea [efha fuerit utcumaque , roltans
gulum extota , € parte una equale erit re tan-
gulo [ub partibus ,una cum'quadrato quod fit ex
paree pradifia,

N

Sit re&ta AB f_c&a ut-
oumque in C. Dico , re~
&angulum ex tota AB,

partibus AC, BC, una
cum quadrato, quod fit
ex parte illa BC, -
. efcribatur (1) ete-
nmm fuper BC quadratum BCDF, & ducatur
per pun&tum A re&a AE [2] Ipfis CD, BF
%?ra}lel% » quz conveniat cum FD produ«
ain E, : :
%uoniam igitur BCDF ex conftruétione
uadratum eft, erie ipfi BC equalis tum re-
a BF, cim re€ta CD. Unde, quum reétan-
ulum AF contineatur fub lateribus AB, BF,
re@angulum AD fublateribus AC, CD;
fiet re@ansulum quidem AF ex tota AB, &
arte una BC, reftangulum verd AD ex ip-
ﬁs partibus AC, BC. Eft autem re&angulum
AF ipfis AD, CF fimul fumptis zquale. Re-
&angulum igitur ex tota AB, & parte una
BC =zquale erit reftangulo fub ipfis partibus
AC, BC, una cum quadrato, quod fit ex par~

- teilla BC.. Et propterea, fi reta linea fecetur

ut-

() Propabdibx. [2] Propgrdiba. .

]

& parte una BC ®quale
_efle_reangulo fub ipfis .

ﬁ
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utcumque , retangulum, quod fiet ex tota,
& parte una, zquale erit re@angulo fub par«
tibus,, una cum quadrato, quod fitex parte
priedifta. Quod erat demonitrandum.

SCHOLIUM

. Sit reQatota AB pedum oo o fella fubinde
mpun@o C, ut AC fit pedum trium , BC pe-
dxm quinquc . Erit igitur vellangulum ex tota
AB , & parte una BC pedum quadratorum ao;
velangulum [ub ipfis partibus AC, BC pedum
quadratorum 15 ; € quadratum ex parre BC
peduns quadrarorum 25 . Unde s quum duo ifts
poftericres numeri 15 , € 25 fimul addit: con-
ficiant pricvem g0 i erit vellangulum ex tota
AB, ¢ parte una BC equale re@angulo fub ipfis
partibus ACy BC, una cum quazfrato ex pars
sllaBC. : .

PROP.1V. THEOR. 1V.

St ve€la linea fecetur utcumque, quadratum,
quod fit & tota; aquale evit quadratis pavtium,
una cum reélangmlo , bis fub partibus contento.

Slt reta AB (e&a utcumquein C. Dico ,

quadratum ex AB zquale effe quadratis

pattium AG, BC, una cum re§langulo, quod
bis fub ipfis partibus AC, BC continetur.

Deferibatur etenim [xf fuper AB quadra-

tum ABDE, &junéta BE, agatur {2} per

puné&tum C reéta CF ipfis AE, BD parallela,
iy - qua

(1) Fropa6.libx. (2) Frop.z1.lib..
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ux fecet ipfam BE in
. Denique per pun-
&um G ducatur refta
E[I) parallela ipfis AB,

Et gquoniam propter

G 1f .quadrat?:m ABDlgz pua-
ia funt latera AB, AE,
 erit triangulum BAE ifo-
{celes ; adeoque [1] an-
gulus ABE ®qualis erit
angulo AEB.Eft autem,propter parallelasA E,
CFangulus A EB(2;®qualis angulo CGB.Ita-
que erit] 3 Jangulus A BE xqualis anguloGCGB;
atque adeo latera CB, CG, qu# in triangu-
lo BCG angulos iHos fubtendunt, inter fe

- (4) =qualia erunt . Unde, quum fit[s] CB

2qualis GI, & CG zqualis Bl, erunt quatuot
Imex BC, CG, GI ,qIB inter f¢ zquales y &
C\onfcciucnter figura BCGI 2quilatera erit.
Scd eit ctiam reftangula: habet enim, pro-

- pter quadratum A BDE, angulum CBI reétii;

& in parallelogrammis ubt unus angulorum
eit rectus, reliqui etiam recti effedebent . Eft
tgitur fignra BCGI zquilatera, & reftangu-
la ; adeoque quadratum, & quadratum, guod
fit ex parte BC.

Simili ratione oftendetur, figuram EFGH
quadratum cfle ex HG , feu AC . Nam., pro-
pterquadratum ABDE. 2qualia funt latera

DB, DE. Quare triangulum BDE ifofceles

erit ; adeoque angulus DBE zqualis erit an-
- ’ gulo

'--~h) Prop.g.lib.x.l (-) Prop.29.lib.1.
%;) Axei.  [a) Prop.sdiba.
5] Prop.34. iba. s
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LIBER SECUNDUS. 119
gulo DEB. Sed, propter paraliclas BD , CF,
idem angulus DBE 2qualis eft angulo FGE:
& propterea latera FE, FG, qua in triangulo,
EFG angulos illos fubtendunt , pariter -

ualiaerunt. Eftautem EF zqualis HG, &

G xqualis EH. Quatuor igitur EF, lz'G,
GH , HE inter fe xquales erunt ; atque
adeo figura EFGH =quilatera erit. Eftque’
etiam reftangula , quum propter quadra-
tum ABDE habeat angulum FEH re¢tum .
Itaque quadratum ent ; & quadratum ,unod
fitex parte AC, que eft equalis ipi HG.

Sunt igitur FH , CI quadrata partium AC,
BC. Sed re@angulum AG, velut conten-
tum fub lateribus AC,, CG, fit ex ipfis parti-
bus AC,BC . Etreftangulum DG, velut z-
quale (1) ipfi AG, fitfimiliter ex ipfis parti-
bus AC ,éC . Quare, guum quadratum to-
tum ABDE ipfis FH,CI,AG,DG fimul fum-
ptis zquale fit ; erit quadratum ex tota AB
=zquale quadratis partium AC , BC, una cum
retangulo, quod bis fub ipfis partibus AC,
BC continetur. Et propterea, fi refta linea
fecetur utcumque, quod 2 tota fit quadra-
tum, zquale erit quadratis partium , una cum
re@angulo bis (ub partibus contento . Quog
erat oltendendum.

COROLLARIUM.

Exipfaautem hujus theovematis demonfira-
tione perfpicunm eft 5 parallelogramma .. qu.e
Sunt civca diagonalem quadvati , effe etiam qua- -
drata. Sunt enim FH, C1 pamllelogram;a s

: ) exfi-

o

“‘[1] Prop.43.Jib.1.

o=
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exfifientia circa diagonalem quadrati ABDE -,
quorkm utrwmgus oftenfum eft , quadratiom effe.

SCHOLIUM

Sit re@a AB pedum o8 , fe&a fubinde in C,
ut AC /it tedum guinaucy BC pedum trium .
Erit igituy quadratum extota AB pedum gua-
drarorum 64 » quadratum ex parte AC pedunz
quadratorum 15 ; quadratumex paree alia BC
pedum quadratorum 9 ; € vellangulum bis
contentum [ub ipfis partibus AC, BC pedum
quadratorum 30. Unde , quia tres ifli pofievio~
ves numeri 25, 94 30 fimaul additi dant prio-
vén 64 5 liquidd patet | gquadratum extotz AB
eguale effe quadratis partium AC, BC, una cum
rcSlangalo o quod bis fub ipfis partibys AC , BC
COWLINCLHT o B et

PROP. V. THEOR. V.’

$7 vefla linea [fecetur bifariam & non bi-
faviam , ¢rie veClangulum ex partibus inequals-
bus , una cum quadrato portionts , qua inter
utramque feflioner interjicitur | equale ei
suod g dimidia ‘deferibitur quadrine.’
Tt refta ABfetabifariaminC, & non
bifariam in D. Dico,reflangulum ex par-
tibus in®equalibus AD, DB, una cum quadra-
to portinnis CD, inter utramque fe¢tionem
E(t:crje&ae, zquale . efle quadrato ex dimidia

Defcribatur ctenim [1] fuper BCquadra-
A tum

[1] Propyab. bibr.

—
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tum BCEF;

¥ G B & complea«

/ ﬁ tur figura,
v . prout eam
E £t {chema re.
/ L A prefentat.
ot ‘ . Quoniam
if{lilgur CH,
siit {up-
B D C .A pleméueg.
' rum , que
funt circa diametrum , erunt ea (1) zqualia
inter fe . Quare, addito communi DI, erit
[2] CI 2qualeipfi DF . Eftautem [3]CI -
quale CM: funt enim parallelogramma,quae

- habent bafes xquales, & funtmiifdem pa-

rallelis conftituta . Et igitur (4) DF ipiCM
@quale erit ; adeoque appofito rurfus com-
muni CH , erit r(e)giangulum totum AH =~
quale gnomoni NOR.

Jam re€tangull iftud AH continetur fub
lateribus AD, DH . Sed sarallelogrammum
DI, quum exiftat circa diagonalem quadra-
t1, eltetiam quadratum ; adeoque DH eft
zqualis DB. Fiet igitur re&tangulumidem
AH ex partibus AD , DB ; & confequenter
reftangulii ex Kartibus A D, DBzqualeerit
gnomoni NOR.Addatur cdmune GL, quod
eft quadratum ex parte intermedia CDh 3 &
erit reftangulam ex partibus inzqualibus
AD,DB, una cum quadrato portionss inter-
mediz CD 2quale gnomoni NOR,una cum

‘GL. Gnomon autem ?OR,una cum GL,elt

qua-

(1) Prop.s3.libx. (2) Axi.a.
3) Prop.36.libx. (8) Axix,
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quadratum totum BGEF. ltaque reftan-
gulum fub partibus inequalibus AD, DB
una cum quadrato portionis CD, inter u-
tramque fe€tionem interjeéte - 2quale erit
quadrazo, quod fitex dimidia BC. Quod
erat oftendendum. -

COROLLARIUM.

Ex quo patet , veflangulum ADB wcquale
efle differentix quadratorum BC,CD . Often.
Jum e!l enim , reflangulum ADB , hoc eft fub
partibus AD DB ,una cum quadrato ex CD,
#quale effe quadratv ex CB . Quare dempto
comnunt quadrato ex CD, fiet vellangulum
ADB «quale differentiz quadratorum , qut
funt ex BC, & CD, .

SCHOLIUM

- Sit're€la AB pedum decem , que quum fe-
&4 fit bifaviam in C, erit tam AC,gudm BC
pedum quinque . Sit autem eadem AB [ubin-
“de fela'non bifaviam in D, ut AD fit pedum
Jeptemy DB pedum trium : adeo ut portio inter

utramaque [ellionem tnterfella CD fit pedum
“duotunmz . Evet igitur veflangulum ADB pe-
dum quadratorum 2v 5 quadratum ex CD pe-
dum quadratorum 4, ¢ quadratum ex BC pe-
‘dum quadratoram 25 . Unde, quum prioves
“duo muneri a1, € 4 fimul addits dent poftre-
mum 25 ; erit veClangulum ADB, una cum
quadrato portionis intermedie CD , xquale
quadrato ex dimidia BC.

" PROP.
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" PROP. VI. THEOR. VL.,

§irella linea [ecetur bifaviam o eique allmw
in direClum adjiciatur yevit veQangulum , quod
fit extota , € adfeliq velut exunica linca , gn
ipfam adjeStam., wng cwm quadiato dimidiz
equale quadraro , -quod fit ex dimidia , & ad-
jecta o fimilier tamquam ex.unicalinea. ..

3 : ' Sit re€ta’ AB fe-
E.C.p _ &tabifariam ié:C,
N/ . elque indireftum

d R i1 M fitadjeftaalia BD.
L1\ /1 o j Dico., reftangu-
(o PO lvm , guod fit ex
D E &€& A ADin DB, um

oo .. - .- cunt quadrato.di-
midiz BC, xquale efle quadrato, quod fit
ex GD. S
. Defcribaturetenim fuper CD (1) quadra-
tum CDEF, & compleatur figura , quam
fchema reprafentat. .

Etquoniam AL, CH funt parallclogram-
ma duo , quz habent bafes zquales, & fuurt
in iifdem parallelis conflituta, ea gqualia(2)
erunt inter fe. Elt autem 3] CH Zquale iplt
HE,quum fint. fupplementa eorum , quz funt
circa diametrum. Quare erit AL ipfi HE -
quale[4); & confequenter appofito commu-
ni Cl, erit reCtangulum totum Al (5)equale
gnomoni NOR.

ST Fa2 - Jam

- [x) Propaé.liba. (2) Prop.36.dib.1.
[3} Prop.a3.lib.x. . [4] Ax;'-é :
- () Axi 2. -

!

-
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Jam  refangu

T ¢ lum Al contine~
’ . x:;) ﬁllgl lasteribus

- N ' . Sed pa-
d RIL M rallcfogrammupm
u/ ] BI, quum exiftat

circa diagonalem

D P [ o A quadrati , eft e-

tiam quadratum; adeoque DI eft aqualis
DB.Fietigitur reg’tangulum idem Al ex AD
in DB; & confequenter reftangulum ex AD
in DB zquale erit gnomoni NOR . Adda-
tur commune GL,quod eft quadratum,, quod
fit ex BC . Itaque erit reQangulumex AD in
DB, una cum quadrato ex BC, zquale gno-
moeni NOR ,una cum GL. Gnomon autem
NOR,una cum GL, conftituit quadratum to-
tum CDEF.Idem igitur re@angulumex AD
1n BD, una cum quadrato dimidiz BC, zqua-
Ie erit ?tuadrato » quod fit ex CD. Quod erat
demonftrandum.

COROLLARIUM

Unde patct o veflangulum ADB zquale effe
diffcrentre quadratorum BC, CD, Oftenfum eft
ey seflangidum ADB , una cum quadrato
ex BC*y zquale-effe quadrato , quod fit ex CD.
Quare dempto communi quadrato ex BC, fi-
pevevie vellangulum ADB aquale differentin
guadratorum BC, CD. :

SCHOLIUM
] Sitvefla AB pedum decem | que quur: fefiz

Jit bifaviamsx C, - exft.ram ACy quam g’C pe-
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dum quingue . Sit portio BD pedum duorsm.,
atautipfa AD , que componitur extota AB
& adyella BD, fit pedum duodecim, € ipfa
CD , qua componstur ex dimidia AC , € ad-
Jea BD . fit pedum f[eptem. Evit igitur vew
Bangulum ADB pedum quadratorum 24 § qua-

-dratum ex BC pedum quadratorum 25 3 & qua-
dratum ex CD pedum quadratorum 49 . Unde,
-Guia prioresduo numeri 24 , € 15 fimul addite
canflrzuunt profiremum 49 3 dicendum eft ) ve
-Bangulum ADB , una tum quadraio ex BC , g«
) quaii effe quadrato cx CD.

. . PROP. VIL. THEOR, VIL -

- 3 reflalinea fecetur utcumque , quadrata,
" que fiunt ex tota , € parte una , equalia
erunt yeflangulo biscontents [ubtota, & di~
&a parte , una cum quadrato partisalsering.

Sitre®a AB,fes
&a utcumque in
C. Dico,quadrata
duo, alterum ex to=
ta AB, alterumex
parte BC , fimul
fumpta, zquaha ef=
fe reftangulo bis
contento. fub tota
AB, & diftaparte
BC, una cum qua-
drato, quod fit ex parte altera AC.

Defcribatur etenim (1) fuper AB quadra-

F; tum

{1) Propaglibs. - .
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. s tum ABDE , &
P compleatur figura,
praut eam fchema
reprafentat.
. Quoniam igitur
. parallelogramma
Gr H duwAG, DG, ve-
Int  fupplementa
eorum , quz circa
. diametrum funt
I I _inter fe funt (1) -
. };lahia;, addito com-
wuni CH , erit totum AH toti CD §2}
pariter zquale ; adeoque utraque fimul AH,
CD dupla erunt unins 'AH. Sed AH, CD
fimul conftituunt gnomonem MNO, una
cimCH , quodelt ciuadratum ex BC; & re-
&angulum. AH, velut contentum fub late-
ribus AB, BH, fitextota AB, & parte BC.
Gnemon igitur MNO , una cum quadrato-ex
BC, zqualis erit re¢tangulo bis contento fub
tota AB, & parte BG. Addamar rurfusF,
quod eft quadratum ex AGwEt- erit -quadra-
tum ex tota AB una cum quadrato ex parte
BC zquale reftangulo biscontento fub tota
AB, & dittaparte BC, una cum quadrato
partisaiterius AC. Proindeque, fi refta di-
mea fecetur utcumqué, qux A tota, H pir-
teuna defcribuntur quadrata , @qualia erunt
¥eQtangulo bis conterto fub tota, & difta
parte, una cum quadrato partis alterins.Qyod
€rat demonitrandum,

2 - SCHO.

() Propazdibite (o} e §
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SCHOLIUM '

Sit vefla AB pedum decem, [e@a [ubinde
inC, ut AC fit pedum feptem, BC pedum txium,
Evit igitur quadratum ex tota AB pedum qua-
dratorum 100 ; quadratum ex parte BC pedum
ratorum, g 3 re€langulum bis contentuns

Jub tota AB , & diflg parte BC pedum qua-
dratorum 6o ; @ quadratum ex parte alterd
AC pedum quadratorum 49 . Unde , quia prig-
res duo muncri 100 4 € ¢ fimul tantundem
conflituunt o quantum Pofteriores duo 6o, &
49 5 brquet y quadrata y qus fiunt ex tota AB,
€& parte una BC, aqualia efle veflangulo bis
contento fub tota AB , € diétaparte BC,y una

cum quadrato partis alterius AC .

PROP. VIII. THEOR. VIII.
Sireblalinea fecetur utcumque , quadratumy
quod fit ex tota , & parte una , velut ex unica
linea , aquale evir veflangulo quater contento
Jub vota,Cr difda parte , una cum quadrato par<
tisalterius . :

3 G Sit refta AB,
v fefta utcumque in
. C, extendaturque
R ufque inD, ut
= - BD zqualis BC .
A A

« Dico, quadratuns
I Kﬁ Q efo),quzcom«
N \ ]L ponitur ex tota

N AB b C& parte
una 2qua-
CR D |efe re,&angue
gulo.quater con-
Fgq teate
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tento fubtota AB,
E M G F & diftaparte BC,
una cum quadrato
partisalterius AC.
T Defcribatur ete-
N~ nim (1] fuper AD
o ~ \lkp uadratum ADEF,
. o compleatur figu.
R N SNA 1, 4 proutcam fche-

\»sj‘ ma O:‘xhibet. .

uoniam igitur
aS 1% D ex " conftru@ione
BC eft zqualis BD,
erit q uoque IM zqualis IL, & PK zqualis
PO : undeerit, tum BM =zquale BL, cunr

PM zquale PL (2). Eft autem BM [3[ zqua- -

le PL", Quatuor igitur BM , PM, PL ,
BL inter fe mutud xqualia erunt : & propte-
rea omnia fimul, conftituentia quadratum
€DOK , 2qualia erunt quadruplo_unius BM.

Rurfus, quia BLquadratumeeft, erit BD
ipli DL, feu CM zqualis. Eltaatem BD 2-

nalis BC, feu PK; & i)ropter quadratum

M eft PK zqualis KM . Itaque erit CM ipfi
KM zﬁualis: proindeque parallelogramma
duo CN, MQ, velut conftituta in zqualibus
#afibus, & in iifdem parallelis, inter fe -
" wgualia erunt.

Jam ob eamdem rationem zqmalia funt
guogue parallelogramma PE, PH. Quum igi-
_ tur duo MQ, PH, velut fupplementa eorum,

. que_circa diametrum font, inter fe fint -
qualia ; eruat quatuor CN', MQ, PE , PH 2.

qua-

(1) Prop.a6.lib.1. Prop.36dib.1,
3) Propazdibir. Ee] P4

.
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ualia’inter fe mutud ; & propterea omnig

imul zqualia erunt quadruplo unius CN',
Oftenfum elt autem, quatuor BM,PMéPI.,
-BL {imul effe etiam quadrupla #nius BM,
Od&oigitur BM, PM, PL, BL, CN, MQ,PE,
PH, conltituentia gromonem RST squadru-
&la crunt ipfius Al': atque adeo, qua Al re-
angulum eft ex AB, & BC, quum BI fit -
qualis ipfi BD, feu BC , erit gnomon RST 2.
g:ugg reCtangule quater dontento fub AB,

Addatur jam commune QH , quod eft qua.
dratum exAC;& erit gnomon RST una cum
QH, hoc eft quadratum totuin ‘ADEF 2qiia«
le re&tangulo quater contentdfub A B,& BC,
una cum quadrato ipfius AC . Proindeque ,
fi reta fecetur utcumque , erit quadratum ;
quod fit ex tota, & parte una velut ex unica
-linea , quale reGangulo quater contento fub
tota, & difta parte, una cum quadrato partis
alterius, Quod erat demonftrandum. -

SCHOLIUM

Sit re@a AR pedum oo, [c8a fubinde in
C, ut AC [it pedum fex, BC pedum duorum.ltz-
que quia AD fit pedym decem , evit quadratum
ex AD pedum quadvatorum 100. Eft autem.
reBlangulum quater contentum fub AR, ¢ BC
pedum quadratorum 64, € quadratum ex A€
pedum quadratorum 36 . Quam igitur due ifle
numeri 64,5 36 fimul addsts. sonfistuant p rige
rem 1003 evidens eft , quadratum ex AD equal &'
efle reflangulo quater contento fub tota AB , €
parte una BC 5.una cum quadrato alterius para

s AC. , ,
Fg . PROP
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- PROP. IX. THEOR.IX.: -

Sz vetia linea fecetur bifaviam , & non bi-
fariam , quadrata partium incqualium due
Pla erunt ‘quadratorum , qua fiunt ex dimi-
diay € ftortionc inver utramgne feClionem in-
terfelia. T TR L
Sit. refta AB
' fefta bifiriam’ in
-t Gy & non bifa-
riam in D . Di-

co, quadrata, quae
fiunt ex partibus -

T C D - B inzqualibus ADr,

VIR

o BD , dupia efle
: - {7 quadratorum, qua
fiunt ex dimidia AC,& portiene inter utram-
que fettio nem interjetta CB. &+ 0 .
Erigatur [1] etenim ex puntto C perpen-
diculanis CE, quz ipfi AC, fen BC coniti-
tuatur (2)2qualis. Jungantur deinde rectz
AE BE, &erefta ex puntto D perpendicu-
lartalia DF, agatur (2) per ppa&um F re@a
FG parellelaipfi AR, jungaturque AF.

- %uia igitur ex conftruétions AC ‘eft 2zqua-
lis CE, ifofceles eft triangulurm ACE, adeo+
éue angulus CAE zqualis (4] erit angule

EA . Eft autem angufts ACE reftus . Ita-
que, quum omues anguli cujufcumque tnan-
guili dyobus rectis zquales {5] effe debeant;
emirectas erit tam apgulus CAE, quimana

gulus CEA.Eadem ratiene oftendetut ,femi-
- CONLT s, TG

k)

"s[l']‘Pro-pp.x 1dibx. . (2) Pr;p.g.lib.t. ,
(3) Prop.3vdibx. [4) Prep.s.lib.s. .
§sl Prf.3z;lxb.1. Coe
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re&tum efle, tum angulum CBE , cum angu-
lum CEB : ex quo fequitur , totum angulum
AEF retum effe. =

Rurfus , quoniam in triangulo BDF, res
&angulo in angulus DBF; velut zqua-
lis angulo C Bl‘f, femireétus eft, erit alteran-
%ulus DFB pariter femireftus. Quare [atera

D,DF, angulos illos fubtendentia, etiam (1)
zqualia erunt, Atque ita quoque, quoniam
in triangulo EGF, re@anguloin G, femire-
¢tus eft angulus GFE, erititidem femire&us

angulus alter GEF ; proindeque latera EG, -

GEF, quz fubtendunt angulos illos, inter fe
pariter zqualia erunt. )
Przterea , quia triangulum ACE eft re.
&angulum in C ; erit (2) quadratum ex A%’
2quale quadratis,, quz fiunt ex AC, & CE,
Sed duo ifta quadrata funt zqualia, quum’
ex conftruftione zquales fint ipfe AC, CE.
Itaque erit quadratum ex AE duplum qua-
drati ex AC . Eademratione, -quia triangu-*
lum EGF eft reétangulumin (!3 y erit quadra-
tum ex EF aquale quadratis, que fiunt ex’
EG, & GF ; atque adeg , quum zqualia-
fint duo ifta quadrata , erit quadratum ex EF’
duplum quadrati ex GF, feu CD,. :
Quum igitur oftenfum fit , quadratum éx:

AE duplum effe quadratiex AC, & quadra- .~

tum ex EF duElum quadrati ex CD; erunt
quadrataex AE, & EF dnpla quadratoriim
quz fiuntex AC, & CD. Jam verd propter
triangulum AEF, re€tangulum in E, quadra-
taexAE, & EF aequai;a‘sfunt quadrsx%

r

) Propbuliba. LT
(‘3) Prop-47-llb-lo e

[y

ex' -
I



1320 ELEM.GEOM. PL.
AF; quod rurfus propter triangulum ADF,
reftangulum in D, =quale eft quadratis ex
.AD, & DF, fiveetiam ex AD, & DB. Qua-
drataigiturex AD, & DB dupla erunt qua-
dratorum, quz fiynt ex AC, & CD. Proinde-
que, fi reéta lineafefla fuent bifariam, &
non bifariam, quadrata partium inzqualium
slupla erunt quadratorum , qua fiunt ex di-
midia , & portione inter utramque -fetio-
mem interjeta . Quod demonitrare oporte-

t.
SCHOLTIU M
St ve€la AB pedum decem , qua quum fe-
8a fir bifariamin C , evit tam AC, quam BQ
pedum quinqgue . Secetur autemeadern AB fu-
Oinde non bifariam tn Dy ut AD fit pedum fe-
ptem , €& DB pedum tyium , adeo xt portio in-
ter ytramque [eEionem interfella CD fit pe-
dum dsorum. Evit igitur quadratum ex AD
pedum quadratorum a9 ; quadratum ex DB
pedum quadratorum 9 quadratum ex AC pe-
dum quadratorsm 25 5 € quadratum ex CD
prdum quadratorum 4. Unde , quia priores
duo numeri 49 o & 9 fimul addits conficiunt <8,
2ofteriores autem 25, € 4 fimul conjunéli dant
29, ¢flque numerus 8 duplus ipfins 29 ; liguet,
rata partium inequalium AD , BD dupla
‘effe quadratorum , que fiunt ex dimidia AC,
portione intermedia CD,
PROP. X. THEOR. X.

I 8¢ re@a linea fecetur bifaviam, eique alia
andire8um adjiciatur ; quadrata duo , unum
extota y € adfeéla, velut ex unicalinea ,alte-
rum ex ipfa adje€la , dupla erunt quadrato-
ram, que fiunt ex dimidia, <& ea, que com=

it dimidia, & adjelia.
Murcx 3 13y 24 Sit
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+  Sit reta AB,
)> C\ fea bifariam
in C, eiquein
{ . dire&td fit ad-
\DB D“'B&a alia BD.
Cc ' 1¢o, quadra~
A- . r -ta duo , alte~
' rum ex AD, -
quz componi-
tur ‘extota AB, & adje&ta BD, alterum ex
ipfa adjeéta BD, dupla effe quadratorum , quae
unt ex AC dimidia, & ex CD, quz compo-
nitur ex dimidia BC, & adjeéta BD.
_Erigatur etenim (1) ex pun&o C perpen-
dicularis CE, quz 1pfi AC, feu CB confti-
tuatur {z) xqualis . %ungantur deinde refte
AE , BE ; Xere&a ex punto D perpendi-
culani alia DF, qua conveniat cum EB pro-
da&ain F, jungatur AF ; & ducatur (3) per
pun&tum Erefta EG, ipli AB parallela, quz
cum FD produta conveniatinG.
Quia_igitur ex conftiultione AC eft 2-
qualis CE , ifofceles eft triangulum ACE;
adeoque angulus CAE ®qualis (3) erit angu-
loCEA . Eftautem angulus ACE reftus.Ita-
que, quum omnesanguli cujufcumque trian-
guli fimul duobus reétis zquales (% efle de-
beant, femireftus erit, tam .angufus CAE,
quam angulus CEA . Eadem ratione oftende-
tur, femire&tum effe,tum angulum CBE,cum
an-

(rg Prop.ai. libx. (2) I;rop.;.— lba.
(3) Prop.3t. lib.x. (4) Prop.s.lib.x.
(5) Prop,32. lib.x,

[}
t
¥
A .
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_ ’ angulum CEB:
E G € quo fequi-
tur, totum an-
ulum AEF re-

) B um eiie.
. L. .Rurfus syquo-
A (%] niam in _trran-
g gulo BDF, c-
A &tanguloin D,
angulus DBF , velut [1] zqualis angulo CBE,
femireCtus eft , erit alter angulus DFB pa-
riter femire&us. Quare Jatera DB, DF, an-
* gulos illos fubtendentia, etiam (2) zqualia
erunt. Atque ita quoque quoniam in trian-
gulo EGF, re€tangulo in G, femire¢tus eft an-
gulus GFE | erit itidem femire€tus angulus
alter GEF ; proindeque latera EG, GF, qua
fubtendunt angulos- illos , inter fe pariter

xqualia crunt,

Prrterea , quia triangulum ACE eft re.
Qangulumin C, erit {z% quadratum ex AE
zquale quadratis, quznunt ex AC, & CE.
Sunt autem duo ifta quadrata zqualia inter
fe, quum ex conftruttione ®quales. {int ipfe
AC, CE. Itaqueerit quadratum ex AE du-
plum quadrati ex AC. Eadem ratione, quia
triangulum EGF eft re©tangulum inG, erit
quadratum ex EF zquale quadratis , .quz
fiunt ex EG, & GF ; atque adeo, quum.xqua-
lia fint duo ifta quadrata, -erit quadratum ex
EF duplum quadratiex EG , feuCD. |

Quum igitur oftenfum fit, quadratum ex

AE duplum eflfe quadrati ex AC, & quadra-
: : v ) tum

1} Prop.asdiby,  [2] Pr ; 6ol.1s. '
fi.l Prop.g7.la. *
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tum ex EF duplum quadrati exCD ; erunt

"quadrataex Ak, & EF fimul dupla quadrato-
.rum , quz fiunt ex AC , &Clg.

: Jam verd
propter triangulum AEF, reftangulum in E,
quadrata ex AE, & EF fimul xqualia funt

-quadrato ex AF ; quod rurfus Bropter trian-
b ]

gulum ADF, re@angulum in 2quale eft
g;:adra.tis ¢exAD,& DF, fiveetiamex AD,

DB. Quadrata igiturex AD, & BDdupla
erunt quadratorum, quz fiunt ex AC , & CD,
Proindeque , fi reéta linea fecetur bifariam,
eique alia in direCtum adjiciatur : quadrata
duo, unum ex tota., & adjeta , velut ex
unica linea , alterum ex ipfa gd;e&a_,'dupg
erunt quadratorum , quz fiunt ex dimidia,
exea, que componitur ‘ex dumdia, Scadje-
&ta . Quod demonftrare oportebat.

SCHOLIUM

Sit 1e8a AB pedum oflo, que quum [cla
[fit bifariaminC, erst tam AC, quam BC pe-
dum quatuor. Sit autem adjella BD pedum
duorum ;ita,ut AD , quse componitur ex tota;
€ adjefla, fit edum decem ; & CD , quz
componitur ex drl')midizz 5 @ adjetia, fit pedum
Jex . Erit igitur quadratum ex AD pedum qua-
dratorum 100, quadratum ex BD pedum qua-
dratorum 4; quadratum ex AC pedum quadra-
torum 16 , & quadratum ex CD pedum qua-
dratorum 36 . Unde, quia priores duo numer:
100, & 4 fimul additi conficrunt 104 , poflerio-'
res autem 16 , & 36 fimul conjunGi dant §2,°
eflque numerus 104 duplus ipfius s2 5 liquet ,
quadrata ex AD , & BD dupla effe quadrate- -
Tum, que fiunt ex AC, € CIA

PROP.
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PROP. XI. PROBL. L.~
. Datam reQam lincam [ubinde drvidere , ut
- vellangulum , quod fit ex tota, & partcuna ,
«quale fit quadrato partis alterius .

G Data fit reéta AB . i
Oportet , eam- fubinde
dividere in punfto ali- 1
quo, ut reftangylum, fub
tota , & parte una con-
tentum , adequet quadra«
tum, quod defcribitur ex
parte altera.
Defcribatur (x) fuper
- _ABquadratum ABCD, &
, - fecetur [z] latus AD bi-
D I € firiam in E. Jungatur
. deinde BE, & extendatur
. ' * DA ufqueinF, utfit EF
ipfi BE 2qualis. Denique (uperAf*‘ defcriba-
tor quadratum AFGH. Dico, reftam A B fub-
inde divifamefle in H , ut reé&angulum ex to-
ta AB, & parteuna BH xquale fit quadrato
alterius partis AH . : .
uoniam enim refta AD fe&ta eft bifariam
inE, cique indireGtum eft ?gj;:&aalia AF,
erit re€tangulum ex DF in FA, una cum qua-
drato ex AE &quale (3 )quadrato ex EF. Eit
.. autem quadratum ex EF zquale quadrato ex
EB, lc}uum ex conftru&ione zquales fint ipfz
EB,EF.Itaque erit rc&anﬁulum exDFinFA, |
2quale quadrato,

upa cum quadrato ex A
quod fitex BE.

Jam

H Propabliba  (2) Propaodibas,

31 Prop.6. bujus. .
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Jam quadratum ex BE, propter triangu-

‘lum BAE, rectangulumin A, eft zéuale(x)

quadratis, quz fiunt ex AB, & AE. ldem
1gatur re&apgulum €xDF in FA,una cum qua-
drato ex AE, ®quale erit quadratis, que fiunt

- exAB, & AE. Quare ablato communi qua«

drato ex AE, fupererit reétangulum ex DF in
FA zquale quadratoex AB.

- Porro, %ua AFGH quadratom eft , erit
FA ipfi FG =qualis ; adeoque reftangunium
DG, velut contentum fub lateribus DF | FG,

illud erit, quod fit ex DFin FA . Eft autem

ABCD quadratum ex AB. Erit igitur reftan-
gulum DG zqualeipfi ABCD. Unde ablatoe
communi DH, fiet AG @quale ipfi BI.

Quum itaque AG fit quadratumex AH, &
reftangulum BI, velut contentum fub late-
ribus CB, BH, fiat ex ABin BH ; erit re&an-

ulum ex AB1n BH &quale quadrato ex A
it propterea reéta data AB fubiade fetae
in puntto H, ut re@angulum , quod fit ex to-
ta AB, & parte una BH, zquale {it quadra-
o alterius partis AH . Quod crat facicndum.

SCHOLIUM

¢ ﬁopoﬁtio nullis numeris poteft thu-
Jirari. Neque ensm duos numeros licet repe-
rvire , qui bufufmods fint ; ut id , quod ovitur,
wultiplicando fummam ipforum per unum co-
rumdem , equale fit quadf'ato alterius numeri. .

PROP. XI. THEOR. XI.
In triangilis obemfangulis, quadratum , %uod
4

(x) Prop.az.lib.1.
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fit ex latere, obtufum angulum f[ubtendente
majfus eft quadratis 5 que funt e lateribus,
obtufum angulum continentibus o ve@angulo
bis contento [ub uno diGborum laterum , ¢ por-
tione , quam prope angulum obtufum adfjungit.
s perpendicnlaris ex oppofito angulo demi(s.
Sit  triangulum
C ABC, quod habeat
in B angulum obtu-
fum . Dico, quadra-
tum ex latere AC,
' fubte{ndcnte angtﬂﬁ
obtufum, majus efle
D » A quadnatis,quefiunt
, ex lateribus AB,
BC, angulum obtu-
fum continentibus, re€tangulo bis contento
fub uno eorum laterum AB, & portione BD,
guam prope angulum obtufum adjungit ei
perpendicularisCD , quz demittitur ex an-
gulo oppofito, ' :
* Quoniam enim reGta AD feftaeft utcum-
que in B, erit (1) quadratum ex tota AD z-
quale quadratis partium AB, BD,unacum
re&angulo- bis contento fub ipfis partibus
AB , BD. Apponatur commune quadratum
ex DC. Et eruntquadrataex AD, & DC -
qualia quadratis ex AB, BD, & DC , una cum
re&angulo bis contento fub AB,& BD.
Jam duo quadrata AD, DC, propter trian=-
ulum ADC, re€tangulum in D, 2qualia funt
Fz] quadrato ex AC. Itaque erit quadratum
ex AC xquale quadratisex AB, BD, & DC,
una cum reftangulo bis contento fub A gf) &

[ —

(x) Prap;4. bujus, [zj Prop.4gy.lib.1.
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BD. Sunt autem propter triangulum BDC
re&tangulum i1n D, quadrata ex BD, & DCq _
aqualia quadrato ex BC . Quare erit qua-
dratum ex AC zquale quadratis ex AB, &
g(C,ll:)na cum reftangulo bis contento fub’ AB,
- Quum igitur quadratum ex AC 2quale fit
quadratisex AB, & BC, una cum reaangulo
bis:contgnto fub ipfis AB, BD; erit quadra-
tum ex AC majus quadratis ex AB, & BC
eodemiljo re€tangulo bis contento fub AB,
& BD. Proindeque in triangulis obtufangu.
lis quadratum cx latere, obtufum angulum
fubtendente , majus eft quadratis laterum,
obtufum angulum comprehendentium , re-
&angulo bis contento fub uno dittorum late-
rum , & portione, quam prope angulum ob-
tulum adjungit et perpendicularis ex oppo-
gto angulg demiffa. Quad erat demonliran-

um.
., COROLLARIUM.
i St perpendiculari CD in ifinitum diminuta,
wvertex trianguli Cadbafim accedat , fist AC
equalis AD , & BC #quqlis BD ; protndeque
ropofitso ifta in quartam bujus vertetur-
am , quum oftenfum fit , quadratum ex AC
aquale efle quadratis ex AR, €& BC unacum.
ve€langulo bis contento fub ipfis AB ,BD ; [ub-
vogatis loco ipfarsm AC . BC lineis AD , BD,
fiet quadratum totius AD aquale quadratis.
pattium AB, BD,, una.cum reblangulo bis con~
tento fub ipfis tartibus AB, BD. :

PROP. XIII. THEOR. XIIL
In triangulis acutangulis quadratum , quod
ftex larere; avurum angulum fubtendentes
Lo L 1w

v
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minus eft quadratis, que fiunt ex lateribus ,
acut um angulum continenttbus , reGangulo its
contenio fub uno dictorum laterum, & portio-
ne ., quam prope angulum acutum abfcindit ex
eo perpendicularis ex oppofito angulo demiffa.

cC ' ‘Sit triangulii ABC,

habens angulum a-

cutum in 8. Di-

co , quadrapum eXx

' latere AC , fubten-
dente angulym a-=

B D “cutum B, minus
efle quadratis late«

. rum A B,BC,eumdem angulum acutum com-
prehendentium , refangulo bis contento
fub uno eorum laterum AB, & pertione BD,
quam prope angulum acutum abfcindit ex eo
pe_rﬁendxcularis CD ex oppofito angulo de-
miffa s

Quoniam enim_refta AB fefta eft utcum
queinD, erunt [ 1] quadrata duo , unum
extota Ab , alterum €x parte BD zqualiare-
&angulo bis contento fubtota AB, & difta
parte BD, una cum quadrato alterius partis
AD . Quare appofito communi quadrato ex
CD, erunt quadrata tria , unumex AB, alte-
rum ex BD, tertium ex DC, zqualia retan~
gulo bis contento fub AB, & BD, unacum
quadratis ipfarum AD, CD . Sunt autem duo
iftaquadrata, propter triangulum ADC, re.
&angulum in D, zqualia (2) quadratoex AC.
Itaque eadem tria quadrata ex AB, BD,&

CD =zqualia erunt reftangulo bis conigclr,xte
. : u

1) Prop.7. l:uia;r. .(2’ Prop;47. lib.x.
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fub A B, & BD, una cum quadratoex AC.

Quadratum igitur ex AC una cum rettan-
gulo bis contento fub AB, & BD =quale ¢ft
quadrati, quefiunt ex AB, BD ,& CD. Jam
verd quadrataex BD , & ¢D » ob triangulum
BDC, rectanguluminD, #qualia funt qua«
drato ex BC . Quare erit quadratumex AC ;
una cum retangulo bis contento fub AB, &
BD =zquale quadratis, quz fiuntex AB, &
BC: proindeque quadratum ex-AC minus erit
quadratis, qua fiunt ex AB, & BC reftangu-
io bis contento fub AB, & BD. In triangulis
igitur acutangulis quadratum ex latere, acu-
tum angulum {ubtendente , minus eft quadra-
tis laterum,acutum angulum comprehenden-
tium, reftangulo bis eontento {ub uno difto~
rum laterum, & portione , qUam prope angus .
lum acutum abfcipdit ex eo perpendicularis
ex oppolito angulo demiffa. (iuod erat oiten-
dendum, -

COROLLARIUM.

5i perpendiculari CD ininfinitum diminy-
2z, accedat trianguli vertex ad bafim , cadet
AC fuper AD , & BC Juper BD : quare propo-
Jizso ZRa vertetur in feprimam bujus . Ofienfum
oft enim, quadrata ex AB, & BC aqualiaeffe
veclangulo bis comtento fub AB, ¢ BD, una
cum qnadrato ex AC. Itaque [ubfitutis loco
ipferam AC o BCportionibus AD , BD, fient
guadrata duo., alterum ex tota AB, alterum
ex parte BD, equalia_reflangulo bis contento
Jub tota AB, & difla parie BD , una cum
guadrata alterius partis AD

)

S . DROP
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PROP. XIV. PROBL. IL
Dato reliiineo aquale quadvatum conflituere.

Data fit figura
quevis retilinea A
-G - Oportet , e1 zquale
' quadratum conftitue-
1 re. o
\ Defcribatur paral-
*): lelogrammum BCID
C zquale (1) date figu-
4. rereQilinee A, ha-
o D . bens ‘angulum BCD
re&tum. Tum figaidem BC zqualis fit ipfi
€D, erit eadem figura non folum re€angu-
la, verum etiag juilatera ; adeoque, quum
quadratum fit", -ea problemati fatisfaciet .
Siverd BC non fit ®qualis CD, extendatur
BC verfus E, & conftituatur CE 2qualis [2]
CD. Porrofecetur BE {3]bifariam inF , &
defcripto centrg F, intervalloque FB, feu FE
- femicircuto BGE , ‘extendatur DC ufque in
G. Dico, quadratum ex CG xquale, efle fi-
gure rectilinex datz A . ‘
Jungaturenim FG . Et quoniam reGta BE
fetta cit bifariam4dn F, & nonbifariam inC,
erit (a)reftangulum ex partibus inequalibus
BC,CE, una cum quadrato portionis inter-
mediz CF, zquale quadrato dimidiz FE . Eft
autem FE ®qualis FG, quum fint linez dutz
X centro ad cireumferentiam 1 ¥dem igitar
o T e . re-

3

bR P7'0,0.4;.1{6:r. (2) Prop.g.h‘b‘.g.v
) Propaediba.  [4] Prop.s.bxjus.
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re@tangulum ex BC in CE, una cum quadrato
ex CF, zquale et quadrato ex FG . Sed, pro=
pter triangulum FCG, re&tangulum 1n C,
quadratum ex FG wquale eft quadratis, quz
fiunt ex CF, & CG . Itaque re@angulum ex
BCin CE, unacum quadrato ex CF, zquale
erit quadratis,, quez fiuntex CF, & CG. A~
feratur commune quadratum ex CF, & rema~
nebit [1] reGangulum ex BC in CE zquale
quadrato ex CG. Eft autem BD reftangulum
ex BC in CE, quum ex conftruttione it CD

2qualis CE. Reftangulum igitur BD zqua-

le elt quadrato ex CG . Unde ; quum idem
re@tangulum BD fatumfit zquale fisurz A,
eriteidem A ®quale quoque quadratum ex
CG. Etpropterea date figure re@ilinex A
conftitutum  eft xquale quadratum ex CG.
Quod erat faciendum.

COROLLARIUM L

Ex ipfa autem roblematis bujus demonfira-
tione liquet y quod fi ex punflo aljquo, in cir-
culi crcumferentia fumpto o Pt,?mdim larss
ad diametrum demuttatur | quadratum ejus
aquale fit re€langmlo | fub diametri fegmentis
comprehenfo . Oftenfum eft enim o quadratum
quod fit ex CG , aquale effe re€langulo , quod fit
exBCwmCE.

COROLLARIUM.IL
Viciffim verd, fi 7uadratuh ex CG zquale

[t re€langulo ex BCn CE , locabitur puntlum
G,m

(1] 4x:3.
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G 1% circumferentia civculi | que vefertur ad
diametrum BE. Nam , quum quadratum ex
CG equale fit re&anguio BCE, appofito com-
munt quadrato ex CF , erunt quadrata ex CG,
€ CF aqualia re€langulo BCE , una cum CF
?uadrato . Sed quadrata ex CG , ¢ CF aqua-
ta funt quadrato’ex FG , @ redlangulum BCE,
una cum CF quadrato , eqnale eft quadrato ex
FE. Quare crit quadratum ex FG aquale
quadrato ‘ex FE : & propteren , quum FG
aqualis fic ipfi FE, locabitur punétum G in
Orcumferentia circuli y que defcribitur centra
F, intervallogue FE.

GEO-'
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DEFINTTIONES,

€242 Irculi zquales dieuntur illi , quo.
& Peyls rum radii , vel diametn funt
QAOOLCS #quales . .Oritur namque  cirs
B "', ciulus’ ex vevolutione radis cir-
SBSRA 54, fuum’ cemtrum . Quare [erir-
L ... pet  ac vadii funt  aquales o
gquales . gt‘im,ghéte_[f;. eft , ur fint circuls ,
Zm ex ' corum radiorum revolutione  defers-
untur . , s -
11

Re&3 Iinea dicitur tangere circulum ,
quyin_el ita quidem occurrit,ut produta eum
non fecet. Quod-fi aatemrella linca fubindé
eireibutn offindat , ue produéla illum fecet, tune
ve&la illa icetsy civenlum fecarve -3

»

Circulys circulum contingere dicitur, qui-
doita quidem fibi mutud occurfunt , ut por-
10 uriius non cadat intra portionem alte-
rius: Quod fi autem occurvant fibi imvicem
ciiculi duo'y fed portio unius cadat’intra por-
tionem altevius , tunc “dicentur dwo illi civcu-

i femutud fecare.,
b fere T v
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liuz re®az }inc?t dicuntur zqualiter difta-
1e A centre -circuli. um ;pey xulgres
?‘uz X centro fupe:' g\sl @cr:)ittmﬂp,- an’-
e funt ®quales. Dimetiende funt enim di-
fantie per ve@las. omnidm btcviffimds ol cu-
Jufmods non alie fum{,qmim perpendiculares .

4
Quod fi auteny pprpendicularis.,. que 3
centro fuper unam demittitur , ‘major fit
perpendiculari, quz ab ecodem centro duci-
tur fuper aliam , turic illa dicetur magis
centro diftare , quég rxﬁa. , -
Angulus ad. centrum vocatur ille , .qui
habct verticem in ipfo centro. Is verd, chjus
vertex eft in circumferéntia’, anguoius ad ciy-
cumferentiam vocitatiir . Offendoter antem
dn hoc libro , quod quum duo tfii anguli fuper
eumdem arcum infsfunt , angulus ad centruh
- duplus fit anguli ad circumferentiam.” ’°  °

Angulus in portione eft angulus reili-
‘neus , cujus vertex eft in portione, latera ve-
1d tranfe unt per extrernitates portionis.  Pa*
tebit autem ex infevius oftendendis , eosy qus in
eadem portione funs , angulos inter [2 gquajes

effc.
d . VIIL R
Angulus portionis eft angulns mixtilineus,
“quem arcus ejus portionis conflituit cum re-
33, quz arcum illum (ubtendit, Reflg au-
tem , que incirculo arcum aliquem fubtendit |
chorda efus arcus vociltgéur . ;

Similes circulorum portiones dicuntur
' \ e,

r

o -

e
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illz , que fufcipiunt angulos zquales : boc eff,
quando angslz in iis portionibus exiflentes funt
equales inter fe . In quo antem confifiss hac fi«
wmiilitndo , lsbro fexto oftendetur . N

- SeQor circuli eft portio ejus, guam duz
reyz linex, ¢ centro egredientes, & angu-
lum+ibidem contituentes , coptinent cum

arcu, quem intercipiunt . Unde Ji due reéle

linca non egrediamtur ¢ centro y aut ctiam an-
gulum thidem non conflituant , poreio circuli iis
rellis , € smbercepto arcu contenia , nequd-

quam fedlor appeliabitur .
PROP. L. PROBL. L

. Dati cirouli centrsum imwyenire.s .

23,

Datus fit circulus
ABC, Oportet , cen-
trum ejus invenire.

Sumantur in ejus

. circumferentia  duo
%uaehbeg”pun&a A%
_ B, quz jungantur per
- reftam - A'B. Tum fe-
“cétur(1) AB bifariam
i punéto E, ex quo
perpendicularis( 2 ) e~

"ngatur EF | eaque

extendatur ufque. donec circuh . circumfe-

‘rentiam utrimque fecetin C, & in D, Deni-

que fecetur ipfa CD bifariam quogye.in

punéto F. Dico, in €¥efle centrum 1guli,
G 2 & efle

o

[z] Propg.lié.n ¢ 2 ) Prop.13.jbis,
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- & effe proprid pun-
Gum E. P PO
Si enim fieri poteft,
fit ecentrum circuli
.Sctg reCtam CD in
4 & jungantur AG,
EG, é(x Quia igitur
<k conftmtione AE
eft ®qualis BE, com-
< 'munis verd G t
duo latera AE, GE
trianguli GEA zgua-
Ha duobus lateribus BE , GE trianguli G
alterum alteri. Eft etiam bafis unius GA =-
qualis bafi alterius GB, quum fint duftz A
pun&o G, quod fapponitur efle centrum cir-
euli, ad circumferentiam ipfius . Quare erit
{1)apgulus GEA 2qualis angulo GEB. Unde,
guum reta GE cfficiat cum AB angulos
einceps zquales , rectus -erit (2) uterque
_.,znﬁualium‘ angulorum . Reétus igitur et an-
gulus GEA : Sed ex conltru&tione -retus eft
angulus FEA'; Quare erit angulus GEA 2-
.%lrlahs angulo FEA.: quod fieri non poteft.
on igityr centrum circuli eft extra re&tam

CD; proindeque érit i ipfa CD-, eritque

proprié_pun&um F, giiod eam dividis-bifa-
nam. Elt proptcrca, dati circuli ABC mven-

tum et centrum F. Qued erat faciendum.
... COROLLARIUM. ' '

P:ru%xb“ P“JP‘W;D&Q ﬂ”,adﬁ '"’,“i"“g" re- ‘
. - a

EIH

Wangper;

[ 1] Prop8siba. (2] Mlg]ib;!.

B,

e

— ™
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Qa quedam linea [ecer aliam reflam lincam
" bsfariam , &.ad angulos re€los, in fecante fir
centram nmdt "Oftenfum eft emm - cantrum
dati cirouli ABC effesn reQaCD | que dividit
ex confirutlione ipfam AB bxfamxm ), & ada
gulosretloswE.

\

!
"PROP. H. THEOR A !

" SF in chreili cﬁcu nferentia_duo p
mantur: que punflaifla con/ungt: reé‘;a l:m 3
wtmn umc .

. I.n circ rent;
circuli BCD ummy:
tur duo uzvis pu-
' »>quzjuns
ntur per retam
. %.C &am
1 iftand BC circu~
lum ca; cre. ‘
P BE pusm
" ipfa punétym 4
h%uod E, & repsrtp

: (1 )centro circali A.
’ )ungantur ‘AB, AE AC.

Quia iziturA B eft zqualis AC, erit trmL
gulum BAC ifofceles; adedqu rgl a%s ABC
aqmlis efit z) angtlo A ‘? tem i
triangulo ABE Jatus BE produftumeR in C,

atque adeo’angiilus AEC Fi 27 ma{: ret dngu-

‘Jo ABE. Idemigitur angulus A EC'majore-

fit quoque angulo ACE : & propterea, quia

rha;orx(iatcrx [ 4] ma;or angulus opponitur,
erit

1] Prep.1 bum.r [[ Prop.glib.1.
[3) Propasdibn. [4) Prop.io.libz,

A

/

|
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erit AC major, quam
AE.Unde, quum AC
pertingatad circuli cir-
cumferentiam, AEad
eam ufque pertingere
nequit . Cadit igitur
punétum E intra cirs
, culum . Sedeadem eft
~ demonfiratio de omni.
bus aliis pun&is ipfius
BC . Tota 1gitur BC

R intra_circujum cadit.
¥t prdptere% » {1 in circuli circumferentia
duo punftaTumantur, quz punéta ifta con-
jungit refa linea , intra circulum cadets
Quod erat demonftrandum.

" CQROLLARIUM

o Liquet autem ex koc theovemate o circuli cir-
,umIZrmtmm concavitate fua centyum refpice-
Je. Namomuis curva linea ad cam [cmper par-
tem ef concava, ad quam cadit ve€la linea,
‘Ghk duo efus pumBla contingit : 14 , quod ex ipfa
_giveudi generatione Ligucs ctiamabunde . -

S COXOLLARIUM L.

. Sed illud etiameex boc theoremage licet infer-

7e,, tangentenm Ynunico tansim punlo circuls
afrcumferentia occurrere . Nam , fi ¢i. occurre~
“wet in duobus punélis o caderet intra civculum
‘adeoqxc non tangens , fed fecans effet.

C . .~ ! PROPIL
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PRQP IILTHEOR II

5. 8 re&m Inm  CeNEY UMD’ du&a almm re-
&am lincams:ne uCam per’ centrum bifariam
Jecer , fecabst a angules re€los ; & fi fecet ad
angnlo: n&o.t fembztﬁtfanam .

")

cuh A dugatur rela
v DE, que fecet aliam

. centrum bifariam in

‘ quc cam -ad angv.l
e&

W s oL

re&z AB, A

E - quoniam i'ex. hypo-'

the('r BE c(‘t zqualig
GF commums wctb AF .erunt .duo latera

AF BF trianguli AFB n% nalia dupbus late- .
A

rxbus AF,.GF thangult AFG, alterumalte
ri. Eft etiam bafisunius ABequalis bafials
terius AG, quumy {int litex BuStz Acentro
axl ~l%rcumfe‘;::ntxant:k” ug‘g enst‘ (1) angulus
" EqUAIR ang pered
quum. re¥a DE feset iplam BG: ::D angulog
aquaies,fecabmeamdem adansulos reGtosta)s
“Sed eadem 1efta DE , datta. per centtum
circuli A , fecetaliam BG ad angulos reétos:
mF D)ca, fecare quoque cam bifariam. -
- Nam junélis adhuc re®isAB , AG, ab ifta~
i’ ‘aqualitasemyy ;ﬁxﬁ;clem erit trianguus
4 BAG,

[ 1] Prop8Jib.s. ;’z?‘-bzﬁro‘li&r‘; '

2 iPct‘ centmm cire

i BG non duftam per .

. F. Dico, fexare, guo-.

" Jungantur mmf :
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~1' i . BAG; adeogtié (angu-

D_, lus ABG = uahs e-
"1t angnlo\ﬂ(hﬂ Eft
-\ autem angulus AFB

- zqualis _.quoque. ans
" gulo AFG,, quum u-
terque ex hypothefi
fit re@®us Puo igi-

e S, K i B
‘\’P L’ ti}a;gﬁh 198155%%

3_, funt- duobus
i ‘.' »g is AGF}, AF
trianguh GAF, alter alkteri. Unde, quumi
eademm'triangula- habeant latuyAF commu-f
?e t‘iha.bezbugg qhiogue [I] fat%s BF zgualg

ite terea ;regta elta
b:f‘ar:a?\n in prp eQ f qrm

- Itique;, fi m:,lrcuho refta lmeq K per cen-
trum du@a ; fecet aliam non du&am per cen-
trum bifariamn ;- fecabif. éam -ad -angulos re-
8os; & fifecet ad angulos reftos, fecabit bi-
fariam . Quod erat demonﬂrandnm

:.."SCHOLIsUM

¢ Huﬂu thoolmam“ nt m&:, du ﬁmt pa',-
ses |, quarwny dltevs ajtmm convertse ., Sed,
weragque comvertit guvgue idi, qued in Coralla~
%o prima husys ofienfum cft . Linde nom #b. re
erit bic advertere, quod guam in civculo als-,
qua refla linca feoat aliam mon duGlam per
untrum tria contiugere poffint ; pmmm y 2

ﬁcm uavfeab per COMBUM 16ir
i “‘

fllfl‘?@w-.l! DAL
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terum , ut fecet aliam bifaviam ; & tevssum o
wt'camdem fecet ad angulos veflos . Ex his aw-
tem tribus f5 duo 1u¢£'6e: ponantir o tertium
quoque nece[Jarid poni debet . Nempe primbd , f
tranfeas per centram circuls , & fecet alham
now tranfexntems per cemtrum bifaviam, [ecas
bit eam ad angulos reflos . Secundd , ]: tramw
JSeaz per centrum civcull , < fecet aliam ad ane

gulos relos , ifecabit bifgriam. Et terid, fi fes -

tet aliam cidm bifaviant, tum ad angulos reGlos
tranfibit per centrum cvculs..

PROP. IV. THEOR, IIL
i In-civculo-i dna vefle lince fefe in centro
7w fecent , ntraque bifarians rom feimbstuy .

{ . "‘Ineirculo BCDE,

_ cuyus centrum fit
* pun&tum A, reéte
.duz BD, Ct fe
mutud fecent n
- pun&e ‘F:, quod
diverfiim G pun=
€to A,Digo, utran<
que 'earum reQa-
" rum bifiriam nom
“'pofe fecart, - s
-~ St enam fieri pod
. telt , fecetur utras
Que ipfarum BD , CE bifiriam in F, jungp-
wrque AF, Quia igitur refta AF percens

" trum duks fecat ipfas BD, CE-ron dufas

per centrum bifariam in F, fecabit quoque
e (1 Jad anguias ré&os. 'Rc_:’&us mqu%u:&t R
Y . wn -

RN M

a1 Prop.;. bugt -
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e G‘ vy ‘tum angulus AFB
. . . cum angulus AFC,
Quod ; quumy . fiexi
non poilit, dicen-
dum eft ., utran-
&ue xpiarum BD,
_ non pofle bi-
fariam fecari , E¢
propterea , fi in
circulo duz re€tae
linez fefle in cen-
tro non fecent ,
utraque  bifariam

1100 fecabitar .. and demoudrarg opartebat.
S L H OL1U M.

-ln lmc propoﬁuane feduld notare oportetidua-
rum linearum , qua in circulo fefe in centro non
 fecant , utramgue quidem bifariam non fecar: .
Nam ., quin una: facari queat btfanam s nulls

da&mmdfcponﬁ
. PROP.V. PROBI. Iv..

Cll’tull., qur fe mutud /écw non poffint u- : ,
m, idemgue centrum habere . . E

3 Int due circuli ABC, ADC qui fe mutud

fecent. jn pun&:sA &C. Dico, duos J

xﬂalczrculos non palfc unum xckmque cen- |

trum habere, oo

Siecnim fieri &ote& habeant unum , idem- {
1 ¢ femtrum , & fit punétum E. Tum mn&a

E, ducaw utcumque refta EDB , ’

AN ntl'l

- L M"'.I_TA‘J
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utnu ue cir-
. reamam
, lecet in .
. &1% &
T 12 xgztm'
' E centrum eﬁ
circuli ABC
ent AE zqu
llS EB( Et ﬁml1
Lo centrum
clrcdhADC LA WE wanalis ED . Endémp
itur A squaliv e o B, etin BED¢ Sedy
éﬂexdcm rit ‘quilia inten feYum(r) 2
2ua‘!h VEfr igitur EB.alqualis. ED. ¢:qeods
eri non.poteft, Non j 1turduo circuli, qui
fe mutudfecari?, péfiunt dnim idémqué cen-.
trum habere . Q_uod erat oﬁendcndum. .
T ‘PR‘OPt ‘V‘In TRE‘OR\ V. -
L WY RN L SR IT RS T . i -
& S)dmcmuh ffbmmm 1 mom poﬁ-S
nt umrih :quuammmhf;:‘
- Vo i ~e
Int dub circulx ABC,ADE,. qm fcfc ina:
'tusc'bmrhgiht in A. Dico'; duos iftes
cnrculos non ‘poficununy, xdemqueoentmm
habere,
Si enim fierj poteft, habeant unum, ideme
que cenfrunt , quod' fit ‘pan&um.F, Tudy
,tmah AP, ducatur utcumque reQd FDB,

gzz fecet mmar@m c:rcusifmnnam m pmw
ts D 2t

’l"’

6 o @u

(l) Axi1, oo atrin | )

~
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Quia igiturF cen-

trumeﬁ.c&rcuh ABC,
AF zquali "FB.

xterqud quia °
a{rum eft cirenli
¥ , erit AF zquay
7 isFD Eidem igitur
\ zqualiselt , tum
" \¢FB.cum FD. Sedquee

t =qualta
x;:&‘ +1] a:-’

Qﬂ'ﬁl;f Ef Xds onB isFD ,quod fieri

ndapotal® m@rcnh, qm intns
fefe com i -idemgqie

d:nammh aeruourat n;dcnduxp.;
PRQP. .vn#i‘ﬁaox{ Vit

RETER: .
§i mumd: dmnetm tapmturpun&um as’
liguod , .akodii’ i @nttims , X9) ex Yo du-
cantur ad circumfereniam plures alie vele
linea 5 sarvemomeumy . maxima guidem cris
illa, qua tromfie:pen.omerym .5 mingpg ved
veliqua portio diametri 3 aliarum ausem , qus’
maxima pnpguqzhm:”ﬁnt s VPIOYES cTUNE
[fomper vemotrorsbis ;, b idlle. aedens puntll,
mqﬁ due : 1eid e. lince oguples ducs. pou«

N d .
It cr.rduhl ABC,D cmus dn mr re
S BDxcp centapm; pundeen L. m igg&'
dismetio :AD pun@um quedvis ‘s ud [
quo ducantur ad cxrcumfcrenmm pkmes a-
L. Lz

M~ Jma ream Y

bl A;i‘-lc .,'.-n'm .' . '
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lige reftz linex , ut
-FB, FC, Dico pri~
mbd, smnium iftaruny
. hpearum maximam’
ereftam FA ; qua
anfit Eer centrum
irculi E,
- mgantur entm EB,
Etquoniam EB
. G jﬂ uahs EA , ad-
fa communi EF,
.+ erunt duz'EF , EB :2.
Sun.t autem duz EF EB

inaks( xmﬁm

: m €2)9uim FB: ‘nempe, quia in omai;

tsiangnlo duo lagera funt: reliquo ma;ora.

Quare EA cadens FB cfidm miajor erit . Simi-
Iisatsecuio’y oftendetur FA majoreni effe

quacumaue-ia recta lidea, quz.apundto F

- €aditnad cipcumferentiapm . lgrthf' FA ent
© - OmDILM JAKIMA.

mDma,(:;: ;. rehguath bort‘!bntm’dxz-
metri FD efle osnuum miflimand |
- AR i trigagulo CEquo laterd, "l:l’ EC
mpjong (yat. relifuo EC . .Sed: pro jter' cir F,-
e EC. eff zqualis ED ‘Duz igir E
YC majores erunt ipfa £D'; ptpmdeque ab!a—
communi EF, ent FC ma;or quoque quim
DiGz). ER S tur D qupor, (}ukm FC.
5 qupm- rat.oe;,mb Kttendatur
0 m;noscm etle’ quacumdue’ dia tecta {c{&
nea, qua nfq F cadir 3d cn'cur;zfe
tiaw, enit P omaium mxmma CL
;.,}lv__ )l ' 3 \ DLCQ
1) Aoz, ESJ .Prap.zo.l;b.z, -
37] #‘3' ; PR .. “ ' i1

5

P
i
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o _ -+ ¢ Dico tertid, alia-
. v « rum linearum , qua
B - -+ ipfi- FA  propinquio-

‘I resfunt, majores ef-
' fe femper remotio=
fibus, nempe FB ma.+
jorem efle, quam FC ;
» Nam. quum . pro-
pter circuium EB fie
G zquilis£C, commu-

. - nis verd 5 erunt

trianguli BEF zgua]ia,dnoblg laperibus BC
EF trianguli CEF, + LiEARbmY
angulus BEF, contentds fub latéribusitius
major angulo CEF', qui‘ bk 1ateesny
continetyr, Ttaque erit bafis+' B majon geou
R'nc [T l?aﬁ FC. Quimque -¢zdem fit dewtor.»
ratio de ‘omnibus atiis' refhidlinieis', quae-dy
punftg E cadunt ad circumferenfinm , ‘die
cendum’ F?T a reftas ipfi' FAY propinguiotes
mmﬁs e ercmbtib‘r‘ M .h“,'.u_; 1l .Iﬂ
“ Dico denique , hbetrdc“ﬁrpuﬂéto’l‘ nonlifi
duas reftas zqyilés dycl poffe :_'ngbﬂp"{l‘
C unicard’ tantum ex partealtera’duei por
fe zquafem, & nonplires.' ' *" 3 7
, Fiatenim adre@am AD', atque ad dirtang
in ea PUn%d.m, E angylus' FEG wqualis [ »
angulo FEI ;,,'&jurinzga_{t FG . Quia igrtuf
duo latera EC, EF trianguli’ CEF aualia
fudt ducbus Jateribus BG , EF trianguli
GEF, alterum alteri, & anguli fublateria
bus “illis comprehenfi ex conitrutione pa-
e e riter-~

e &d
maar 2

[ 11 Propagdibux, {32] Propasdibur.

"+ duo latera EB, EF .
alterum altént , Efbauseny
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. LIBER TERTIUS. 1
riter funt ®quales ; erunt quoque ®qualcs’
[ t() bafes eorumdem triangulorum FC, FG.'
iphr igitur FC duttaeflt ex parte altera alia
Zqualis FG. Plures autem duci non pofiunt ,
Nam, velcadunt fuperné, & velut ipfiFA
propinquiores.majores funt %uhm FG,atque
aded majores quoque , quam FC ; vel cadunt
infetna, & per contrarium velut magis di-
{tantes ab FA minores funt, quim FG, ac
prod)terea minores quoque, quamFC.

_Concludamus igitur , quod {i in circuli
diametro fumatur punétum aliquod , quod
non it centrum, gz ab.co ducantur ad cir~ -
cumferentiam plures aliz re§te linex 3 o-
mnjum i{tarum linearum maxima quidem f{it
tlla, que tranfit per centrum circuli ; mim-
ma -verd reliqua’ portio ‘diametri ; aliarum
autem , quae maximaz {unt propm%t:’:ore;,
majores {int femper repotionibus ; & abii-
{o eodem pun&to nonnilt du reftz lincz =--
3unles duci poffint. Quod erat demenitran-

um .- : '

PROP VIII. THEOR. Vil. <«
L . |
Si extrn civeulum fummtur psnGium:-kli-
quod , ex quo ducansur plures relie linex , tum
ad concavam , cim ad cesruexam civeuli: csrs
cumferentiam ; eavum utiqsc o qua pevingwn
ad concavam , maxima quidens evit ifla , g8
cranfic per centrum ., aliovsam verd, qus mad
Wma [unt propinquioves ;. mafores
per vemotioribus 5 viciffim ausem illarum’, gue
PErLingunt ad comvexam , minima qmdg;;un't
' illa ,

[s) Propadibas . . 40 0)
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s g8 produtlz tranfit percentrum, aliz<
rum verd , que minimz [unt propinjuiores o
minores erun;{emper remotioribus ; & ab il-
lo codem puntlo, tum ad comcavam, cim ad
cp?;pex_am circuls circumferentiam nonnifi duse
reéle binee, aquales Auct poterums . S

Ex punflo A, fume
: %tg extra circulura
D, ducantur pri-
md ad concavam
ejus circumferentid
- plures vacte . linea
AB, AC , AD
quarum prior A
-tranfeat per ceptrd
crouli E . Dico ,

omaiym iitarum li-
nearuml  maximam
quidém efle ipfam
. AB , aliarum ve-

 , quz ipfi AB

. 4 ' propinquiores fuat ,
majores . efle ferhper: remotioribus , heme
pe AC majorem efle , quam AD.

- Jungantur enim reftz -EG, ED. Etquo-
miam propter circulum EB eit zqualis EC,
cemmunis verd AE, erit tota AB zqualis
dusbus AE, EC..Sed dux itz AE, EC ma-
jores fuat ipfa AC:: in- omni enim triangulo
¢1.) duo lstera Gmul.reliquo majora funt,
quomedocumque funepta., [gitur AB major
goque erit, quam AC .. Et quuin eadem ra-
tions -oficndatur -major .quacumgue alg re=

- a2

pr—

(1) Prop.so.diba.

e e e . . e~ g

e
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&a linea , quzz ab aflumpto punfto A cadit ad
oorcxvam cireuli c1rcumfcrent1ap1; erit AB
ﬂnmm ‘maxima.

s Deinde, quia propter cir hna EC eft
équzhs ED, cemmunis verd AE , erunt duo
htern AL, Ec trianguli AEC-zquafi§ duo-
bus-lateribusAE , ED trignguli A D, altes
o aiveri . Eft autem {zgulds ;. ccn-
wentok” fub latenpus illiug’, ma;or angdlo
AEDry qui fub Jﬁlus lateribus_€ontinet
Itaque ent [ 1 ] bafis AC maq‘orq h;ﬁ
AD. Quumque eadent 1fit” detﬁon&rano‘de.
omunibus aliisretis lindis, quz } puxfiy A
cadumt.ad concavam cxrcx)hcxrctmfc na,
diténdum eft, redtas ipi A papfnq res

res effe tempcr remotiorib

g codem pupGoA dycantur fecundd ad
conuexam circuli ¢ircumferentiam  plure:
108z linex AF , AG, AH, quarum ]gr,xorA
tranfeat produta per centfum E.° Dico, 0°
mmum aliarum iftarum linearum: mmxma
eficre@am AF, reliquarum verd , que unx{’
AF propinquiores funt , minores efle fem-
peg-;ngci_tlxonbus nempc AG mmqrcm clfe,
qu

_Jungantur enim et EG, EH, Et quo-
niim ropter triangulum AG éub later
AG, Ema;o,ra funt[ ]rehquo A’E eft e'a
propter circulum’y, GE Zqualis FE; erit
jnajor etiam , quam AF . Pariterque, qu:a,

ter mangulum AHE, duo latera AH,
EEP majpra (unt reliquo AE eftque proptqr
circulum HE 2qualis FE; erit AH major

mm s quam Al Qyumqllxe cademratipne
“often-

( v] Prop.u.hb.x. [z: }Rrof_zgl:é5 v

L 4




e ELEM. GEOMPLY .
ety e . o . Yo e
v AR © . oftendaturpomnem
alnm . reftamr i~
‘meam , qux absaf-
fumpto puaGe A
“cddit ad convexam
* circuli  ciroumdée-
‘rentiam , majoress
" ¢ffe, quim:AF, ent
AF ommui i mi-
mma, ..k
., -~ Deinde quis
' %ro ter : circulum
cit zqualis EG
comunis verdb AE 5
C o erunt duoobbtfn
AE, EH trianguli AEH ®qualia duobus la-
teribus AE, EG trianguli AEG, alterumah
teri . Eft autem angulus AEH,contentusfub
lateribus illius , major angulo AEG ,qui fub
iftius latéribus continetur. Itaque ert
AH major quoque[ 1) bafi AG. Quumque
eadem fit demonftratio de omnibus aliis re-
&is lineis, quz i punflo A cadunt ad con-
vexam circuli_circumferentiam dicendum
eft , reQas ipfi AF propinquiores misores
effe fempet remotioribus ., '

Dico demum , ab eodem puntlo A , tum
ad concavam , curh ad corivexam circuli
circumferentiam nonnifi duas reftas gquae
les duci poffe: nempe cuique ipfarum AD,

H unicam tantdm ex parte altera duci pof~
fe zqualem, & nonplures. ' i

Fiat enim ad re€tam-AB, ‘asquead dddain

. W

(3] Propagigr,t e )

-
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LIBER TERTIUS. 143
ineapunttum ‘E Angulus AEK ®qualis[ 1.}
angulo AED, 8 jungatur EK . Quia gmtur
duo latera AE, ED trianguli AED aqualig
funt duobus lateribus AE , EK trianguh
AEK , alterum alteri , & anguli fub latersbus
illis comprehenfi ex confiruftione pariter
funt 2quales ; erunt quoque 2quales{ 2 ) ba-
fes corumdem triangulorum AD, AK . Ipfi
sgitur AD duftaeft ex parte altera-alia @
gtlxahs AK. Pluresantem duci nost poflamt

am vel cadunt. inferné, & velut 1pfi. A
propinquiores , majores fnt , quim AK' jatr
que aded majores goque, quam AD; rvel
cadunt fuperné , per cogtrarium velut
magis diftantes ab eadem A B, minores tunt,
quim Ak, & confequenter minores quogque ,
quim AD. - : S

Simili ratione hoc idem oftendetur 'relss
té ad relam AH. Nam fiquidem-adreftam

" AB, atque ad datum in ea punétum £ cen»

ftituatur angulus AEL 2qualis angulo AEH,
jungaturque AL, zquajes eruntinter fe re~
&x duz AH, AL; adebqué iph AH dnfla
eft’ ex parte altera aliazqualis AL . Phares
autem suci non pofflunt . Nam eadem ompni-
no ratione vel accedunt ad AF, & velut mi;
nores , quam AL, minores giioque grunt,
qudm AH; vel recedunt ab eadem AF / &
quia majores funt ,quim AL , majores erlam
erunt, quim Al’in .
Concludamus igitur, quod fi extra.circu-
lum fumatur punétum aliquod , & ex eo du-
cantur, tum ad concavam, cam ad conve-

_Xam cireuli circumferentiam plures rele li-

nez,

[.x] Prop.23ibax. (2] Propa.lib.s. _

7




64 ELEM.GEOM. PL."
fiex’, carum quidem , qui pertingunt ad con~
cavam , maxima fit illa , qué tranfit per cen-
trums-aliarum verd, ?ut maxime propin~
igres-funt , majores f{int femper remotio~
ribus ;- viciflim auteln illaram , qua pertin-
gunt. ad convexam , minima fit illa , que
produta traunfit per centrum,, aliarum verd,
uz minimz propinquiores funt , minores
t- femper. remotioribus ; & abillo eodem
punéte; tam, ad concsgvam, quam ad con-'
ﬁfextam‘cmuh; cx:cu:nfcx_’;r:)tgxm nonnifi dux
re€ix1iner zquales duct-poffint. Quod erat
demotilirandum . : :

.. PROP.IX. THEOR. VI .,

" 592 punbo intra civculum ﬁaﬁpta » cadans
ad cfus civcumferentiam plures, -qudm due,
reéhé lince ;iquks 5 allumptém punélum eriz
cmt(mmr' 7] S S i

. . 4

Intra circulum
ABC capiatur
' B!n&u_m aliquod
. L), ex quo cadant
L ‘ad ejus circum-
ferentiam tres re-
&=z linez xqua-
les DA, DB,DC.
= Dico, alfumptum
puntim D effe
- ci;ntgxén cu;c_ulfx .

‘Jusgantur enimrefe AB, BC, quzfe-
ccr{turg[ 1 ) bifariam in punétis E, & g;:lun-

{13 Prop.olibur. R
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nturque DE, DF, quarum weragye exten~
datur ulterils, illa quidem verfus G, & H ,
iftaautem verfusk, & L
_ Et quoniam ex conftru&ione A ¥ eft 2qua-
lis BE , communis verd DE ; erunt duo
latera AE, DE trianguli ADE #qualia dyo-
bus lateribus BE, DE trianguli BDE, alte-
rum alteri. Eftautem ex hﬁggthcﬁ bafis il+
lius DA 2qualis bafi iftius . Itaque erit
go%ue (1) angulus DEA zqualis angule

EB : & propterea, quum GH fecet ipfam
AB bifariam, & adangulosreftosink, in
reéta GH erit (2 ) centrum circuli.

Eadem ratione, quoniam ex conltruétione
BF eft 2qualis CF, communis verd DF, e«
runt duo latera BF, DF trianguli BDF -

ualia duobus lateribus CF | DF trianguli
gDF, alterum alteri. Eft autem ex hypo-
thefi bafisillius DB =qualis bafi iftius DC.
Erit igitur angulus DFB =zqualis quoque
angulo DFC ; atque adeo,quum reta KL fe-
get ipfam BC bifariam , & ad angulos re€tos
inF, inre®a kL eritcentrumcirculi.

Ed igitur centrum girculi ABC j~tamn’

‘se®a GH, quim inre®a KL, Quareentin -
_punéto, quod utrique earum tinearum com*

mune fit. Jam verd re&te dyz GH , KL non

~_aliud pun@um’ commune habent, quam D5

quandoquidem duz retz line® in_unmico
punéto fe fecant. Punftum igitur D cen-
trum eft circuli ABC . Et propterea, fi &

"pun&o, intra circulum fumpto, cadant ad

ejus circumferentiam plures, qudm dux, re-
& linez zquales , aflumptum puntum erit
' ’ cen=

-

[ 1] Prop8. Lk, [ 2] Corolrbujys.
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gei;trum,siifculi'. ‘Quod demonltrare oporte-
af . i T c

U SCHOLTIUM,

[

4

S Porerar hoc idem oftends per feptimam hue
jus’ Ouum enim in ea oftenfum fit o duastan-
tidm vebtas lineas gquales duci pofle ad circum~
Ferentiam civculi & pun@e , quod non fit cen-
trum_efus; liqguidd patet , debere effe centrum
_ civeuls pun8um dlud , ex qwo cadunt ad ejus
circumferentiam plures y quam duz o relle
linex wquales .

PROP. X. THEOR. IX.

Circulus civculum in pluribus , quam duo-
us , pun&lis non fecag. -
~ Sint duo circy-

1t ABCDE, AFC
GE, qui fe mutuwd
 interfecent. Dico,

"eos” in pluribus ,
" quim duobus,purk

is hon poﬁe fé-

~: cari. .
"Sienimi fieri po-

., telt, fe mutud fe-

. " cent in tribus pun-
&is A,C, E. Etinvento circuli ABCDE [1)
centro H, jung antur re&e HA,HC,HE, que
quum duéte fint A centro ad eircumferen-
tiam ipfius ABCDE , eruntez mquales;_ntcr

. ' €.

’

2.

[ 1] Prop.1. hujus.
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fe.Etquoniam intra circulum AFCGE fum-
ptum elt puaftum H, & ab co cailunt ad ejus
¢circumferentiam tres retz Hnée zquales
HA,HCHE, erit idem Eﬂn&um HI 1) cen-
trum quoque circlili AECGE ;, Duo igitur
cireuti ABCDE ,. AFCGE, qui fe mutud fe-
ennt, habeat unum idemque céntrum H.,
oc abtem fieri non poteRt : oftenfum .eft
énim tirculos , qui fe mutud-fecant , non
offe unurty, idemque centrum habere({ 2 1.
on igitur Yudcirculi ABCDE yAFCGE fe
fecxt [n'tribas pundlis: A., Cy E. Proinde-
ue circulus circulgmpin pluribus- , quim
juoﬁus‘, punftis non-fecat. Quod erat oiten-
demdufi . o
. o g e .
% PROP. XL- THEOR. X.
* 84 e civeuli fefe ¥ntu comtis _'nt[, reéla
tonflngens irmmﬁipﬁxﬁtm tmn_m Rer. pun-
8um contallus.
‘v - Sint duo circuli
#1- .. ABC, ADE, qui fe-
J ¢  fe intus conunganlg
L+ inA. Sit autem
2D, . centrs gircur ABC
1 -k Grontrum alte-
. rins ADE. Dico,re-
.&am FG, conjun-
-~ - gentemncentrailla,
~.o L' tranfire per punéta
. e ovisconta@lus Al
Si enim fieri potelty .non tranfeat per pun-
' &um

)

[1] Prop.o.busis. [3) Pnp.;.b;«'iu.r.
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T Etum A fed feoet
g "cxrculum quidem
. ABC in punftis By
D & C, circulum ve-
B{” 'raADE iy punéhis
Dy & B, Jues peug
B SO r€&m‘AF X
oo Quia; igur. B
_ A s eentrymseft, ‘clmu-
. ? . 7{;,41) ,’c}ﬁk
zquahs CFL Quarc appofita cogrmupi
erunt dux AF, FGfimalf 1 Jequakes 1otiCG s
Doz autem: AI' Fﬁmmcsmnnpﬁm
in triangulo enim [z ] duolatera ﬁn}uL tglis
uo majora funt guomodocumque fumpta’.
_ ?taque CG miajor: qhiogui¢ erit, qmn AG .
Jam verd, quum G centrum fit circuli ADE,
"AG eft erqualis GE v Eidem! ggmn; GGerit
c&n}am thajer, quamGE.. Qvad ermogpo;
f
Quod fi ponatur, G efle centrum ‘circuli
ARBC, Fverd centrum aiterius ADE, demon--
firatio fiet ex partealtera . Nxmrrum quum
G ecntrum fit circuli ABC, erit AG ua-
HsBG . Quareappoﬁtg gommuyii GF ,)
dur AGy GF. mquales toriBF" Su ta tetn
duz AG, GF majores ‘g(a Ai" qut HF
major: quoqucentg qu F: atqne ﬁdeo,
quum YeQzdue.AF , DF veluLdué}aea ceft*
1ro F ad mmlmfemnnam‘ ADC inter f¢ ﬁnt
wquilesy eriteadem BF majoretiam,quam
DF. Quod -adbucieri non poteft. Igitur fi

duo “arculi- fefe: jmtys: -cogtingant ,, reta
con-

o, T,

- = e~

[1] Axien . [z] Prap;zo. Izb; "
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conjungens: centra ipforum tranfibit pep
pun&tum contstus . Qued demonftrare o

tebat. ..
PR 6P X1 THEOR. XL

Si duo circuli [zfe oxtra contingant ; refla ,
SOnfuUngens. comvaspforsm ;
m centalius . :

e

Sint dvo circu-
H ABC, ADE,
. gqm fé extra
, CcOntimgant . in
A s Sitautem
. ¥centrumcit
AR S , R Cu’n ABC’ ¢
Nerd sentrum alterius LDE . Dicore@tam
G , congungentem centra illa,. tranfire per
pun&um:-contaltus-A . ' s
-84 enim.fieri pote(} , non tranfeat per pun-
Etum A, fed fecet cpcutum quidem ABC in
%m&g-b,, cirenlum verd ADE in pmnfte
. Jwmgsntur m&e AF, AG. - |
Et quoniam in omni triangulo duo late,
rafimul(s) fust religuo majora , quomodo
cumaque fumpta ; erant duz AF, AG majores
spa kG, Sunt autempun@®a F, & G centrs.
circulorum at%:c adeo re&tz AF, AGa-
quales iplis ﬁF, G :Duz igitur BF, DG, fis
mul malio Jjores funt quoque ipfa FG:quod quum
falfurg fit, dicendum eft, reftam FG tranfi-
re per pan&tum A . Et propterea, fi duo cir-
cug fefe extra costingant , re€va conpun-,
gensipforum centra per pun&tum contatius
tranfibis. Qmod erat. c}lc‘monﬂ:aud%x;{bp




a0 BLEM'GEOM.PH
- PROP. X111. “-THEOR. XTI
szdus véreulom.in pluribus s quam:am

pun&o non amttpgx;, f ingra; exerie
eum coatmgat .‘ b !r’ve

MRS Y n?

chmum ABC cot=
tmgat primo'intta in
unto A circulusal-
¢ comfo-
lopu A eum ¢t
tin

ﬁﬁﬁg &?e

1us
ADE Rc&a igitur
FG  conpmgenscen-
. Jtmﬂf}a, tvanfibit pes
avétum contattusA,
f 1) Produdamnreadem
urque Ad c &% G dweatur utchméue re-
&a Yz

fecet tiftuiom B

.Jé'l Pllglao B cn'cnlutn VErb fl}iﬁf‘hl Puiﬁ

~Et quoniam in AC dumeﬁb circdlé ABC
f“mptum eft - pun&umG quod non et cén-
trum, & ab-eo cadunt: ad circumferentiamy
plures re&tz linex GA , GB, GG, erit[2}
ofnium-iftarum 13rearum maxima duideds
GC que tranfit per céntinm P min&‘nﬁ v%-
rd rehqua pomo dxa'metd GA 'éﬁl uE Gt
mmor, ahx verd: G' cénm.im K3t
cu‘cuh qdc qué GA’ eﬂa'qua)sOD:
Ytaque GDminor'quddue erif gifin B &
propterea pnn&um ptri: ul ’qymnﬂ

St mz-

[1] Prpp.x x.lvujxg.r 2] Prop.. 5”/“&
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*Simili fatiotre oftendetur, omnia alia- prine
&acirculi ABC effe ultra punéta -correfpon.
dentia alterius circali ADE: Quare_circu.
lus ADE , contingens circulum ABC in.
tra in puntto A , in folohoc pun&o cum
"continget. -

Sed evmdem ciroutum A BC' contingat fe-
cundd extra circulus alter AHI m eodem
punfto A. Dico quoque , in folo punt’to.
‘A eum’ contingcre. - '

Efto _etenim F centrum circuli ABC & K
‘centrum alterius AHI ., Refta igitur KF,
conjungens centra llia , traafibi¢ per pun.
£um contaltus A {1}, i)ucamr.a\)tcm ex K
rutcumque refta K quez; fecet circulu
qsudem AHI in punéio H; citculom v
xd-ABG in punt
¢ Et quéniam ektra cxrculum ‘ABC !'umPtu
eft pundtum; K, & ab eo dultz funt ad con-
vexam clrcull eircumferentiam plures re&te
tinte KA, KB etit ]ommum iftarum linea-
rom minima refta uze ptodu&a tranfit
pér-centrum cn-cth 'E igitur KA mynor,
quim KB. ;am verd punétum K centrim e
circuii AH .adeoque KA eft 2quilis KH
ltaque}f mmdrquoque erit,quam KB : &
proptefea pun@um B erit infra penctum H:
Simili ratione oftendetur  omitia alia pun-
&a circuli ABC effe. infra lpun&a correfpond
demtiaalterius circuli AH Duo:gntur éiry
culi ABC, AHH , fefe extra contingentésint
A, fbloxﬁo pun&o A fefe nuttid cohtin*
gent : Bt propterée éirculus cireulum intplus
nbus, quhm uno punéto, non contmg\t five
- AH.z cem . e

(1) .Prop.xz.buju:r. [2] ‘I’?of.&bujm.
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‘intra, five extra eum contingat. Quod erat
,demonitrandums.

PROP. XIV. THEOR. XIII.

In circulo equales re8ie linee agqualiter @’
centro difiant ; & que equalster acentro di-
flant , snter fe funt equales. .

In circulo ABCD ,
cujus centrum eft pun-
&um F, conflituantur
primd duz refle lince
zquales AB,DC. Dica,
eas zqualiter diftare a

- centro F, hoc eft 2qua~
lia efle- perpendicula
A D  FE, FG,quzacentro
S fuper jis' demittuntur.
Quoniam enim re&= FE, FG tranfeunt
per centrum, & fecant alias AB, DC non
tranfeuntes -per centrum ad reflos angu-
los , fecabunt eas (1) bifariam . Sunt iai-
_tur AE, DG femaffes iphrum AB, DC: &
Ppropterea ,quum ex hypothefi due AB, DC
inter fe fint 2quales, eruntetiam (3)¢%ualcs
inter fe dus XE, DG. Jungantur AE,DF.

Et quoniam triangulum AFE reQtum ha-

bet angulum in E, erit quadratym ex AF -
uale Fg] quadratis , que fiunt ex AE, & EF,
ariterque , quia triangulum DGE re€tum
habet angulum in G, ent quadratumex DF
&quale quadratis, que fiunt ex DG, Si‘ FG.
oL ‘ ag

1) Prop. .l:u;'u.rjé z) Aw.7.
sg) Prop.i-;'.liﬁ.'z. ( . )




LIBER TERTIUS. 1y
Sunt autem 2qualia inter fe_quadrata ex AF,
DF, %uqupfz AF, DF, velut dulzl
centro ad circumferentiam, inter fe fint -
ggales . Quadrata igitur, qu# fiunt ex AE,
EF z%uaha guoque erunt quadratis ex
DG,S{G : adeoque, quumd E quadrature
zquale fit DG quadrato, erit etiam EF qua-
dratum zquale GF quadrato; & confequenter
F, GF zquales erunt iuter fe. =~
_Sint fecundd re&e duz AB, DC mqualiter
diftantes A centro circuli F, ita nempe, ut
xqualia fiat perpendicula I!'E, FG, quz }
centro 1is demittuntur . Dico, & ips
fas AB, DC etiam inter fe zquales effe. -~ ]
Ob triangula etenim AFE, DFG re&an.
gulainE, & G, oftendetur furfus, quadrata
ex AE, & EF zqualia effe Emdratxs exDG,
& GF. Eft autem modd EF quadratum -
lualc 'GF quadrato. Itaque quadratum ex’
E etiam mquale erit quadrato exDG: &
%fz AE, DG,!

propterca, quum aquales fint i
O, g

erunt quoque mquales refte A
Mlarum funt duple. .
Incirculo igitur aquales re&z linee -,
qualiter a centro diftant; & per contrarium ,
que zqualiter 8 centre diftant, inter fe funt
squales . Quod erat demonfirandum .

PROP. XV. THEOR. XIV.

" I citculo maxima linearumin ipfo 4.
et diameter , [eu qua tranfit per contramialin.
yum dutem , qua centro funt prop ores” '’
majores funt femper remotsovibus . <l

1Néﬂ’gircuigvg ,‘(L:Bg g;x:cmur plur_e;!er&
i ~ } uarum ginc
xinez AB, ,H_;q L*q-AB!*

4
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AB tranfeat per- cen—
. trum G . Dico primd,
‘retam AB effe omnia
~maximam,
Jangantu? etemm 3
. tumre@e CG, DG, ct
" re@lz EG, FG. ’Et quo-
., piam roptcrm culum -
, ' CGelt zqualis AG, &
OB DG zqualis BG, erunt
3uz ¢6, DG zqualcs toti AB. Jam verd
propter. mangulum CGDduzCG, DG -
miul majores funt 1pfa CD [1].. Efit igitur
ABmajqrquoque ; qguam C Sxmxlx ratio-
ne oﬂendetur camdem AB ma;orem effe,
uim EF. ¢ , quum propter cirqulum
Rt AG a:quahs E BG = uahs FG, erit
tota A B 2qualis duabus EG . Sed prop-
ter triangylum EGF due Ed FG fimul ma-
)oresﬁm; ipa EF . Erit, ;g;tur& AB major
quoque ;- quam EF : & propgerea. AB erit
omrium maxima.
Digco fecundd , quogd fi f' CD Propmqurox‘
gt}-‘ centro G ,quam% major fit ,qu?m)

“Nam, fiex centro G fhpf{r 1pﬁs CcD, "EP'
rrpendxcula demmantur quxa e¥
ypotheh E¥ maeis diftat kzntm é squam
D » £t GK majot y quaig nocirca,
ex (,; ahfcmdatur portio GL {2] zqua-
1lisG per.pun&tum L ducatur'refta M

ipfi Efpzrallcla (315 re&:; duz CD, %N

]
Prop.aoJib. 1. (2) Prop.3liba. :
{g}}’ropgo.hb(., () .opg LA




LIBER TERTIUS. 7%
velut zqualiter diltantes a centro G, zqua-
fes ¢runt (1) interfe. Eftautem MN ma.
10T, QuRm- EF[e funt enim bafes trian-
Eulorum MGN, EGF habent dququ-

¥a MG, NG zqmim ‘dugbus lateribus E
FG aneumnltcn.;&i angulum MGN majo-
yem angaloBGE ::quard CD major quogane
grit, quam EF ; Etpropferea in circulo ma-
Xima linearuim’, intra ipfim dultarpm, eft
siameter, feuquz tranfit per'veatrum; alia-
UM angem , quacento propinquipres funt:
© angjares Juat. femper rcmononbus QIOJ
evat aftendendum.

DY R XA

v wPE@P. 2 aew 'FHEOR» XV&
F owoenrt TV
asSPER nbmzwte dmmwm
adpeuns .crigatan - haci 3063 oxdet’ exera. oire
eulumy; & mloeum ipfa;. C aveuli: citcums

Seicene i ContENONTS> N mreéiuimmdua
pwx,l O S

FETRAICTS IR T )[‘v:”l'\\
s oY oot @it eirentus ABC,

g e %mccmmm it pune

D ,diameter rells

AB. Engatunx extre.

i 1 myitute diarmetriA pera

*.  pémdicularis. ad -eama

‘AE Dico; réGam ifté

/. AE cadere totd extra

\ ISR : carcwlumy, adeeque i

f’ I * {olo pun&o A cireus

iy Hi Wl »lmapfmn'cdntingcxe

Odplatur etenim in AE pun8lum quod-
4 Vis

5
-‘\"

it ] Prop 14+ bu/u:. [z] Pupu.hb.x.
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b & vis F X 3 ynnptur DF
tur intriangu-

1
) DAli' angutus DAF
eft zeltus,& due angu-
B ejufdem trianguls f3-
nrul duobus reftis mri-
. mores funt{1] ;erit an-
gulus DFA re@o mi-
‘nor. In omni autena
. tnalngulo(z)lnapn
© majus lates eppo-
nitar. Latus igitar D?, oppofitum anguie
majori DAF,majus erit laterc DA quod op-
ponitut’ gngalo’ minori DEA ﬁ-
circulum DA eft zquahs DC qunc
' hejory erit yqwim DC
pun&um ert extra umnlnn u
wademn fit demonfintio de ommibus
seftz AE; confequenseft, wt- u&n
E tota cadat extra circulum : atqueaden
ut in folo pun&o A eum contingat .

‘Dito feoyndd 5 :Bh_locum contenfum tan- '

nte AL, &ﬁmlh cxrcumf;unqa~¢x €o-
. s: pwﬂpﬁpAﬂum r ,ﬁlmum M

3on_ potie,:. . -

Duaatur etenimr ex puntto A fupra ipfarm
AE alia gquzvis refla lmqn AH. Exquoniam
angulus BAE rectuselt, erit mgdusm
refto minor : proindeque , quum DA mon
petpendiculans ad AH, deonttatur’ excen_
tro D fuper AH (3] perpendtculpm DH.
(@m tgltur in tmngulo DAH anguh:DHA

Loy . e

() Pro azdiba. [2] Prop 1986.1.
) Prq{xz?ld
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'f)ro ter circulum

. per Centruin

LIBER TERTIUS _ yp
major ¢ft angulo DAH, erit latus DA | Doﬁ‘
]

“pofitum anguio majori, majus latere

quod opponitur anSulo minori. Eft autem
[ A zqualis DC . Itaque

major queque erit,quim DH : & pro.
terea punctum H erit'intra circuli circume.
erentiam . Nonigiturreta AH caditin lo-
cum contehtitm tangenté AE & circul: cir-

‘cumnférentin . Quumqiie eadem fit demon-
‘ftratio de qualibet ala re€ta finea; confe-
‘quens eft , ut in locum contentum' tangente

E, & circuli circumferentia nnlla I
nea duci poflit ex punfto A.

- Igitur, fi ex extremitate diametri perpen-
dicularis ad eam erigatur', hzc tota extrs
circulum cadet ; & in locam ipfa, & circue
1i circumferentia contentum nulla alia re.
fl{a linea duci poterit. Quod erat oftendems

{COROLLARIUM. .

Arque hinc nullo megotio ducersr tangpns
ad punlum in civeuls cercamferentia datw .
Sienim 4 ﬁt:;?m&km‘dam, fatisevie exep

ducere re€lam ADB , € ad ifinth
perpendicularem evigeve ex codems punSo A .
Duod fi antem ducenda At tangens ad civcslums
ex punflo dato extra ipfum , 14 fequens propos
fitzo, quo paBlo fieri poffie , mobis o .

- SCHOLIUM - -
- 1 bac propofitienc , praver ex', qua pofivi--
m,a&/{x;i ﬁ:lcml,:a’*;h}: dw:a’nml, quod
gulus consaéius, bneﬁnmmc. ool

T § L

L
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gircumferentia contentus , minor fit quocum-
gque’ angylo acutq reGilineo : alteruny , quod
_:arify,lq.v Jemicireuls | boc eft diametroy & cir-
., Cmls croundferentia comprebenfus o quocumque
Zangido acpto veflijineo fir mafor . Horum an-
pemutrumgue exinde. deducitur , quod in lo-
6um tangense , ¥ civculi circwmferentia con-
Aentum glig veflg lgnea ex pantlo, contallus
duci. nen poffiz . Nam profeflo [emper acex
puntle A nan” poseft duci alia rellalinca in-
#ex tangentem AE ., & civculi civcumferen-
siam AC; necefleeft y s sam angulug , .conten-
tus fubtangente AE, € circuls circumferen-
843 o qarpor fit quocnmque, angulo acuto retii-
Ungo, quam angulus, covtentus fub diametre
AB, € eadem cirgyli cireumferentia majox
Lt quogurpque angulo aguro ve€lilineg ...

S cHOLIUM,

Inde ver} pobim mferatqr, angulum conta-
g:;unulliu.rlelfe quantitatis. Etft miun; angu-
WL i€y UEUE .’”ﬂ.ﬂg‘ﬁm’"‘. qUC augHI0 acuto
reélilineo , fit aﬁeﬁm . parvus ve[peSu angulf
BAE y ufque ade o ut . avgnlus, [emicirculs
BAC confiderari. poflir, tamguam , fenfibiltser
now defferens. ablaffa_ augnlo BAE ; gttamen
Quin_[uam is babeatquantitatem , pemo ibit’
nfigiag» & feduld astendgt, ad bicc dua . Primd,
quod i0atis nowiing: veniat. apud Matbhe-

maticos 1 omne,guod plus, minusve fufcipiens
aujm potej}];.ac“,m}yu_ix. &t deimgdey quod an-
us contalius , etfs minui nequeat per reklam

fi”m&nﬂmyétmmml paffis par. Aram

ewculi crqunfermnan defsriptam’ par Pyt
Sam A mtgrvalle majorey quam. 2 .

2 .
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- PROP. XViI PROBL. IL "
E,t dato extra circuluni’ puntio umgmt?&

ad circlum 4 uccré. . -

Slt un&un’i A&,
g.lm extra circulum
6ty €X RuUDe

&o A ucere tangens

A I tmﬁgxmmu-

pr e M rjy .CF Qms&
.« i ppr . Tum
: junita A efciiba-
turi Aentro D) ., mtervalloquc ,DA circulus
ahlerAF. Bamo ex_ un o/ , inquo refta
DA fomgt:circutum, BC , £rigatur (2) fuper
» D'Aspcrpndncubms 8F, quz fegﬁt cxrculuz

AFin; plma;o:l Dgg que re&a'lA)
feeet. o
. g:;.,aﬂan uzks tar:\gr?x&

Im B oih o oslds
v Quoniansenimpug@u@ D Cengrim "o,
tam cireali. BC 5 qmdm circuli AF ; erit tum
BC.equatis DB, opm DFeqnahsDA 2
: nammmm:., DE. tuani?h DC zquae
Hakrmtsdpabis YaseribpsD B alterius
sangwii FDB, alteinm alten autm
uiaggdo gommunis sagulvs b 5qup
fubz uahbus ipforum lateribys,continetur. 4
Ihi)c ag }’angnlm DBF mqu&hsmsu-

num

lo:- ex eonftrutione
retus ﬁn ugulus D , ent etiamreétus ans
wiii gu-

W‘ i .
[‘:%%‘;:hbch lz) N :‘v’.l‘:.‘“;fx;{‘
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Zulus DCA.Unde, quum ex puriéto C, extre-
mitate femidiametr1 DC, erea fit perpen-
dicularis CA , hazc tota extra circufam (19
cadet ; &con uenter tangens erit. Quare
ex pun&o A , dato extra circhlum BC , dufa

eft ad circulum ipfum tangens AC. Quod

esat faciendum.

PROP. xvm TFEGR. xv;. }

; o mmlmné;ﬂa ‘comtinges Mz cp—
7RIS O comalins ungis 2/
b s geniem, e L0

1 _ Sit circutis AB ,
r\ _Sa;nséentrumit
- um C, eumtpuec
B P ?n’u A refla
' D Dl“, kineam
tem

centmm cum pun-
&o contaétus Aeﬁ‘per-

’ entekl'DE'; .
Sxtmm CA mnit perpemhcdxw
DE, demittatur (2) cx dentho G pm:
eularis nd ipfam DE; & fit CD , quae
eireulum’ in- pun&a aliguo By progteres
quod re8a2 DE, velut. mym;mm
utrd circulum.

- Quia igitur anguhu CDA n&m eﬂ &
duoanguh cujufque triangyli fimul dusobus:

roflis (3) minores funt, éiit angulus mgl;lﬂ

{3] M-w-n bm““fx iF

E



( LIBER TERTIUS i3
. reftofhinor. Jam autem majori angulo ma-
" jus gi.Sque Jatus (1) opponitur . Latus itae
v que CAoppefitum angulo majori CDA,ma<
jus eft latere CD , quod opponitur angule
minori CAD. Eft autem propter circulum
CA zqualisCB . Itaque CB major quoque
. erit,quimCD. Quod, quum fieri non pof.
fit’, confequens eft , ut non gidcn CD, fed
| CAg& dicularig fit fuper DE. Et propte-
rea, b circulum re@s contingat linea,que-cens
trum cum punéto contalus conjungit, per-
\  pendiculans erit ad tangentem. Quod eérat
oftendendum. - ‘

PROP. XIX. THEOR. XVII.
8i Givewhoms veihe omtinget lince , © ex pun-

. #o comsaflus pevpendicwlaris ad tangentem cri-
~ atnrs hac teanjibis pew comormms civeuls. .
v . Civcubam ‘ABAcon-'
. . tingat in punla A re-
£ y, L ﬂﬁ)ﬁ, €X quo griga-
7 .t ad.ipfam  DE per-.

.pondicular® A B . Dico,
lineam itam AB tran«
+fire: pev eentrumy .circay
L lis adee t e focen
~tuebifariam in'G ,_exit
opun&am . centrum
splusciceuts,, .
¢ Sicenim, § feri poteft, centrum circuli
| extraretam AB, velutinF, & ducaturex
1{ FadA |{tn&a FA. Qusigitur FA cmz;ungnt
v .\ A cN- :
et e

P ) Prepanadiba, i3 g

r
t
S
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centrum circuli cuns pundto wcontaltus , ea
axre (1) pdrpendicularis 3d reétam DE . Qua-
serctus ‘eut angulus. EAD . Ex.hypothefi
. autemreétus eft anguius BAD; Ita%ncwgu— |

lusEADaquscm(z)a wlo BA ngd
guumﬁen :noa poflit,. genfecquens eft, 11t in

AB fit centrum c¢ircuhi . Er propterea
cnrcumnn&acomnvt ¥nes, & ex pug-,
Ma&hxf:txpt ficulanis ad tanggntem

| erigagur; ran PEXCERANINR Cireuli
decminmmﬁundm WOt .x,
. ' 0 TNl ‘X' FIVL g LEE ]

SCHOLIU M. v.,-._,z_»:',f

Si intra tiveudum’ panatu¥ zlzqul rﬂz &i-
nea, €rexuno efus extremo alia extya circu-
Inm ducamr; M PEJWR - primad,
ut limed insra ey kenl xmn W0 LA fak Aiarxger  [eu
tran et pev convemm: Yeauytl, s MhAG o JU & Bi7,
citur extra circulum , [it tangens : ac terti
demuni , ut sk s ad angulos reflos infi-
fat. ]ammm,twu&mfa Juwe-in prepofi- K
tione decomuafexta '\ L% Wuabyl pracedentibng,
Jfiduo Dxbgcem‘mﬁg}lm tur,tertium etiam’
“Fbebit it ar lmm
m,n ﬁ:g«;mmh:aalter e &ﬁo
Lok relus Liersp iacangens\ Se

s thiamcd 1 albera ringe I: 7,

806 angulos mﬁﬁ Bed

mngens ' cigue prior infifh dangllb:)‘eﬂok,-
erie hac alnr’a ot

Corta L l)'_’,"""" !D‘Q‘.m.ﬂ")
l S 1Y a9 .dr\ ‘!“[)3“‘”‘

Moo mn}«{ w80 AT fi,

!
|
PROP." " |
|
t

E1) Propa8. bujus. (s) Wiae e Ul

'
i
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LIBER TERTIUS. 18
. PROP.XX. THEORXVA,

Angulu: ad centrum dfplus eff anguls
gircumferentian guum uper e eod?m arcu
/’ﬂ Wy . - P . ‘ i

Eﬂo cxrculﬁs
ﬂ‘que centrum pu~
g um D e cettrum
hujus circuli D. con{h.r
_tuatut’ ahgulys
naturque a gulus ar’
ter ad circumferentiam
. ,.BAC, qui infiftant fuper
g, & “eodem’ artu BC . Dico,
angulum ad centrum
§DC duplu‘m efle znguh ad cxrcumferen-
tiam BAC
]ungatur redla AD s que produ&a verfus
E cadat Bumb intra an ulum BDC. Quia
igitur AD eft zqualis , érit trian; u-
lum ADB x['olce!es adeochuc angulus D
(1) zqualis erit angulo am Verd m
trigngulo ADB latus AD produé um eft
az}que adeq angufus extenor BQE {22 alxs
dudbus interioribus, [' tts
DBA .Quum igitur duoa
zequalcs fint inter fe, cnt an lus du

;.:{

plus unius DAB. Simili rati e oﬁend

angulum CDE duplum effe anguli QAC : en
uo (e itur ; totum angnlum ad*cent

%pm effe totnis ax‘rp{x ad cxrcu

ceih v

r;n txam

_ Ca-

[1] Prop.s. hb.;:m[;.jfrq'g.z. id: :
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Cadat fecundd |
re&ta AD produéta,
verfus E extra an-|
gulum BDC. Ete1|
dem omaino rat:o-i
ne oftendetur , tum °
angulum BDIE du-'
lup effe anguh‘

AB, cum an
hum CD duptum angali DAC. Quare,
angulo CDE aufemur angulus BDE, &'-"
angulo DAC auferatur mgulus DAB”‘““" ‘
nebit angulus ad centrum B ﬂ L
-que anguli ad cxrcumfcréﬂﬂm it
Jgitur in omni cafu angulus ad centrum du-
plus anguli ad circumferentiam , qQuum fuper '
;odem arcu mﬁﬂunt Quod erat 'demonitran-
W

f
|
PRQP XXI THEOR.XIX. -
.Q'w 1n eadem poviione [uns. anguli ”m"'f‘ ls
[mxt :qualc:, L

Eﬁo circulus ABCDE.
. in quo capiatur
ali qua AEEC Px:::m-
tur autem in ifta Eor
tlo duo angullA

: C. Dico, angulos
. ;ﬁof zquales cfle in-

te .
' invematw etemm
h)centn‘i cireali, c‘g)us
tH

1y Prop.v.bmfus,

e e e =

S P e A R
— et TR
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-~ _é{.;nlgg TER’I‘JI{JéS{ AF'S
3 m F, junganturque fectz A
Quia?gitur AFCe ,angnr?us ad ccl}tmn’x, g
AEC eft angulus ad circumferentiam, quo-
rum uterqtie infiftit Tuper eodetm arcu A%!C;-
eritangulus’ ad centrunrAFC (1) dupfus ant
guli ad circumferentiam AEC . Simifter,
quia AFC eft angvlus ad centram, & ADG
eltangulus ad circunmferentiam, quorum u-
terque infiftit fuper codem aveu ABC ; erit
angulus ad centrum AFC duplus anguli ad
circumferentiam ADC . Eju(dem igimaran-
guli AFC femiffis eft tum angutos AEC,¢hm
angulus ADC . Sed quer cyufdem funt dimi-
dia, mter fe funt (2) equalia. Erit ‘igitur An-
gulus AEC zqualis angulo . Ee pro-
ptctfa qu::ln wfiem portione funt afiguﬁ!, in-
¢s funt, | £y
fr el ot Coodony e
. SCHOLIWUM .0
R T L N N AR P L P Y
Fieri autem potefl , ut ve-
84F [ CF , nulliba an-
gxlym conflitnant, in cen-
trg ¥ , Jed m aprelum
Jacepnt o Hoc 181187 qHpm
comitmgss , offendetsr gn-

s AEC aquylis, an-
ﬂid 4 .iﬂgbua:tcf ‘mo-

T ﬁm . Capiatytr i fltera
portione ABC punfinm alignod B , & jungan-
twr 7ef¢ BF , BD , BE . Quia igitvr anguins
AFB oft ad comrum , O angnlus ADB cfi ad

civcumiferemidm. ; crit angwlus &d centrum
AFB

[1] Propsodwjus. - (3) Axiz.
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,‘FB dqplw anﬁui?ﬁ cireumyfer J%” !
e.quo anguls AFB , BFC ﬁmyl l:erum ,
u:;u: anguly. ADC., S'nmh T&EI0&ERE: o/?
tury fos em angulps. AF,E, $BFC puud d:
efle anguli AEC ¢ equitur , an
ADG aqualim eﬂe(m‘u EC Sed fiers gue-
potd? ) qtudtm vecte AF , CF conflitpean
. -quidem angufhm i .cen
c tro F., fed verfus caw!
- partem, imqua funt :pj
© anguls AE.D, ADC. .

, Zrﬁu in qafu ,mp 9[
¢ W3 | A PYACEARREAS cay
us, qnmzﬂmw Gdbie

- CoE ;‘\ 2 g

,ru,)u,_ PEAN .‘(' e'

Lok
u

1

X

PROf’ xxt "I‘HEOR xX"

_QluadrdaMam i Csinpls, Byferiptorum
s oppof ts duobus vetlis [unt equales.

ABEQ%—M Bl

fcribtyr -figura' a-

1 u!ateu
&D; co, n-
gulos, ) fi-
tos duches rcéhs
®quales effe.

JungaMr etdmu\hm ; BR . Bt que-,
nmaagm ABD,ACD:unt ih cadeitpoim
tione , erunt i {«da rinlesciviesfa s, Bariter-
que, qma anguli ABB,*ACRﬁumudcm

por-_

(1) Prop.ﬂ-lh,ﬁ‘])l:. I IPT I i s,
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~ LIBER. TERTIUS. a8
ortione, iftt etiam inter fe Zquales erunt.
ft ipityr, amgulus ABD agmalis angulo
ACD,& angulus ADB 2qualis angulo ACB.
*Quare criint ﬁﬁo dnguli &BD, ADB fimul
®qyaleg toti angilo BCD: & propterey ap-
‘pofito communi. BADX , ‘erunt tres angyli
ABD, ADB, BAD zquales dwobnsansgulis
BCD, BAD. Suntautem tres dngili ABD,
_ADB, BAD[1]zquales duobus reis. Erunt
itur_duobus reétis pariter zquales ahguli
uo BCD, BAD. Similiratibne oftendetfir
duobus retis zquales effe dyos gagulk
ABC, ADC . Quare quadrilaterorum in
irculo infcriptorum anguli oppofiti duo-
gm reétis xquales erunt. Quod erat dentorkt
ftrandum. . ‘ R

' PROP.XXIII. TREORXXL. .’

" In cadem’ re8a linea -duz ’ circulbrum or=
tiones fimiles , & ingquales conftityi “non
poffunt AT T VRS T TE |

TR N SitreQa AB,in
" qui conftituatur at
. hqua circuli, por-

- tjio ACB. Dico, in
eadem felta A\ B

. (] - Lhee no ﬂ.?_ :_on'(ﬁ'
tui alia m cirquli portionem ,quz {it frmulgs
iphACB, ?:[]e qualie- - ,{z
1 Si enim fiera poteit, confittatur hacc (8
tera. portio circuli , & fit ADB Ducatur
autem ex punéto'A te&ta ACD quz ut(z;lm--
. . ] N e 2

-~

! .
:"A :

——n

TEERT X e s ©

(2)Prop . 32.0ib. .

.l.:&t‘ - ‘-‘1' i,
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D . que portionem ki
. ‘cet in punélis (
D ; juagante

%t}e) rete BG

a gatur portiones ACB, ADB ponw”
tut hm};l:s, 8;.. f;_rt;:l_cs cnrculclmlm portiont
funt illz, qua fufcipiunt angulos zquales; er;
angulus ACB, quemn fufclplgt rtio ACﬁ,:
quatisangulo ADB quem fufcipit altera po
tio ADB. Hoc autem fieri non potelt : i
trigngulo eaim BDC latus DC produtum el
w A, adeoque angulus exterior ACB major!
eft [x) interiore , & oppofito ADB. Non igi-|
tur portio ADB fimilis eft portioni ACB . Et!
propterea in eadem reéta linea du circulo-i
rum portiones fimiles, & inzquales confti-
5\;1 nop. poffunt . Quod erat demonftras-,
un . ) |

PROP.XXIV. THEOR.XXII.

s agualibus relis lineis fimiles civcnloram
porsiones conflituta, funt ctiam aquales,

E F Sint dus re-

: / &z linex 2qus-

Jes AB,CD,in

. quibus conftity-

A o tee fint duw cir-

_ D C culorum portio-
nes AEB, CFD

fimiles inter fe. Dico , eafdem portiones ef-
fe ctiam xquales. ‘

b

- -

(1) Prop.zé. Mé.1.




LIBER TERTIUS. xsEy
Capiatur etenim cogitatione portio AEB,
R ponatur fuper portione CED Ku lege , ut
sunctum A incidat in pun&um C, reéta verd
AB in re€am CD. Et quoniam ex hypothefi
rquales fuat re¢tz AB, CD, incidet quogue
puntum B in pun&tum . Unde necefle ett,
e xlgfa portio AEB incidat in “portionem
CFD - aliter enim in eadem re&alinea con-
Ritui poffent duse circulorum portiones fimi-
les , & inzquales : quod fieri (1) nequit. Con -
ruit itaque portio AEB cum portione CFD.
%)_uz autem congruunt,inter fe Azg funt zquas
lia. Aqualis eft igitur pertio AEB pqrtioni
CFD. Etpropterea ift 2qualibus retis lineis
fimiles circulorum portjones canttitute, funt
etiam zquales . Quod erat demonitran-

PROP. XXV. PROBL. III.
 Circuli porsjone data$ invenire centrum cir-
;iuli s cufus ca eft portio 4 & circilum per-

cere , :

| he) * Data fit circufi-
‘portie ABC . O-

portet , invenire

| “centrum  circuli

! ¢ujus ea eft portio,

A ¢ ipfumg; circujum,

; _ perficere.

» Ex punflo A ad

»

D

.

tmn&_umc ducatur re&a AC, qua fecctur.
g]bxfanam in D, Excitetur porra fuper AC
. (4] perpendicularis DB, & jungatur AB. Et
- ‘ o figyj- .
- (1) Prop.a3. bujus. [2) Axi8.

' 3) Prop.ro.lib.r.y (4] Prop.xrdib.y.
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9| fiquidé angulus ABD
- ST ‘#qualis * fit © angido
- '‘DAB | 'Erit D cen-
_ “trum circali , cujis
. "\ "ABC+¢h portio.” .|

A 3¢ Nam Yemper acan-
.. D L zulus’ ABD " zqualis

. ' eftanfulo DAB, erft

etiam (1) DA zqualis DB . Eft antem ex con-
ftruftione DA zqualis DC. Tresigitur DA,
DB, DC zquales eruat inter fe . Unde,quum
intra cifculum ABC fpmptum fit punétum
D, ex quo cadunt ‘ad cjus circumfetentiam
lures , quim duz , refte line2t zquales, erit

centtum (2) ipfius circult, <7 <7 7 C

e v« .+ ¢ -QRuod fi. autem

B " wangulus ABD non

“fit zqmlis angulo
DAB ; tunc-fiat ad
lineam AB , atque
-ad datum 1n ea pun-
fum A  angulus

_ BAE ée ualésc an-
<SG KA, gulo ABD , & pun-
'PH P 7 C &umE, in quo re-

T 7. @m AE ipfi BD oc-
currit,, centrum erit cifcuit; cujus-ABC eft
portio. . L )

‘Nam, quum éx conltruétione xquales fint
anguli ABE, BAE;erunt etiamt aqualia la-

“tera EA , EB, qua in triangulo- A EB  angulos
illos fubtendunt : “Sunt 4uteny duo latera
ADg DE trianguli ADE ®qualia duobus la-
b : RY te- [y

bt o e

(1] Prop8iby. "(z) Prop.g-hujus. '
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!

L&BER"TE’KTIUS ot
AT Jeedtés CD', DE

—, .alterius trxanguh
NP CDE, alterurn al-
\ ten,ltcméme angu-
-tus ADE, COnrterr
tus f{ub !at;r.bus

'. 1lhus zqualis_eft
gutq CDE us/come-
mhterqu c nﬁ?u o ei“tl)s

<It ;.‘nt EA = ) euam ['qh
px‘o ) tr rqnt in-
ter e Uhde m«ﬁf lrculmn
ni’fl i pu uo cadurnt
g cumfeftrm!ﬁx plm%suquhﬂrduv,
f‘gégqﬂ zqhua’eiscnt E centrum ipfius,

¢irédti.

freaf § ot ndne ABC '‘inven-
t l&gtu glféuil)l tcu)us éa ¢ﬁ portio.

Quod em fat 1 Snévin: .
g O'LIUM: -

L.P}ztei‘z ttm' Wctratis huj m ‘tre3 effe ea-
ﬁl-f 7 fwm‘i ulis 4G ngtm i ef anguliy
jlm ﬂ:{m‘um creuli em inrefla AC,
d‘amm 7 dirt el p em [hbrendlente %/el an<
gulas A Dmmox ejfl dnpulo DAB; & o ca-
ul t‘ur cerftrum czrculz intra datam por-.

'/07 emgm ~ :dm ABD magey eji,
“" # 0 qm} zd cqntmgxt extra da-
iomm\txrgﬂt‘ cel trumnpeﬂetur Di-

nt 71;3:774 tres i m{ , quiadata

cl uuh p{eﬁ e ve fem;arculm,
'vel fem nrcu o ma;or 've7 d;mque femmrpulo

mor 2
PROP.

ow e . . -

- . 2 d

" [s] Prop.y. Jibu. et
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PROP. XX VI. THEOR.XXIIIL
In circults equalibus 7u'ale.r anguls z:::li.

bus arcubus infiflunt o [ive ad centra,
Circumferemias fims pofiti . C

. Sint duo
circull - !

wales A
3¢, DEF, |

I uin
o fint

¥ B

Loy nantutaue
tem ad centra iffoerum’ éirculorum duoangs-
I zquales BGC , EHF ; wel etiam Bon:_ntgr
-ad circumferentias , & finvt‘aAC , EDE. ‘Di-
co, arcus BC; EF , quibus.aiguli ifti infiltunt,
efle etiam aquales inter f¢. T
_Jungantur etenim rcé\:%c ,EF. Et (ﬁe-
niam propter z%uélitgtem' circulorum A BC,
DEF duo latera BG, CG trianguli BGC funt
¥qualia_duobus lateribys KH, FH alterius
trianguli EHF, alterum alter), funtque etiam
ex hypothefi zqualesanguli BGC, EHF fub
iis lateribus contenti ; efit quoque [1) ba-
fis BC xqualis bafi EF." Jam .vero, postsones
"BAC, EDF fupt fimilés inter fe, quia X by-
potheli zquales fuat angull BAT, EDF, quos |
il fufciptunt . Quuiy, igitur “egdem 1iig
portioncs conflitite fint’ in refti$ aquali~
bus EC’, 'EF, ez fion asodd fimiles, Y;‘rrf:lp\;
. . eti

Vit

fe] Prop.a.libx.
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etiam Zquales(r) erunt inter fe: adeoque,guia
integre circulorum circumferentiz pofite
funtinter fezquales, erunt & relique por-

“tiones BC, EF (2) pariter zquales intferfe.
. Et propterea in circulis &qualibus zquales

anguli zqualibus arcubus infiftunt, five ad
centra , five ad circumferentias {int pofiti,
Quod erat oftendendum, .’ e

 !'SCHOLIUM."~

" Notetur autem boc loco velem o quod etff pro.
pofitio disjun&iva fit y & loquatur vel dean-
&ulis pofitis ad éentva circulorum aqualiung,
vel de angulis eonfistutis ad civeamferentias ea,
yumdem civculorum ; artamep f equales Pon
ngntur illi , equales quoque fiut ifls , © 1ycif*
Fim fi ifti ponantur aquales, ills etiam dquales
effs. debeant 1 quum ofiensum [it§uperius , .an-
gulim ad centrum duplum effeanguli. ad cir-
cumferentiam , quotic)cumque furer eodem ay-
ciumfifunt . 1d verd mqrave feduld cpovict,quia -

" in demonflratione tum angulorum ad centra,

cum eorums gl fynt ad civcumferentias., equa-
litas adhibetur, ral

. PROP.XXVIL THEOR.XXIV." ©
il el angli , ou oA
sensras five ol “circumferentias pofisi', aqudy
Vibug arcubus infifung , funt criam aquales in:
A T T Ly
S’r}"t'auiﬁ c:iréuli:kl;’dale's ABC ," béF, quoi
tum centra fint pundla Gy &-H .-Capiene
NORFYIER) Wi PR - tur

() Propaajit. Ta) amig . ;

<

[3
.



p . tur aytenl
- ©incircumi
ferétiis eo-
tfum cirgu-
lorum duo
arcus =
uales B,
- .« EF, quibw
o Foeo o L v T infiftape
tum anguli BGC'; EHF conflituti ad centrs,
cum anguli BAC, EDF pofiti ad circurmife-
rentias eorutn circulorum . Dico, 2quales effe
inter fe, tam angulos BGC , EHF ,quam an-
ulos BAC, ERF ., ’ R
“St'enim'angiili BGC, EHF non fint 2qua-
les interfe, alter ipforum major erit . Sit
. 1taque major angulus BGC, & flatad ré&am
BG, -at%lc ad datiimn in ea pun&tum G (1)
angulus BGK' xquialis angule EHF . Quia
igrturanguli BGK', EHF, conftituti ad cen-
tra circulorum zqualium, inter {€ eX_con-
{trutione furie aguales, erunt etiam zgua-
les[2]arcus BK, EF, quibus i infiftunt . Eft
autery, ex hypothefi areus EE qualis.arcui
BC. ffaqge erit BC{3) =qualis BK-. Qued
uum, fieri non, poflit, dicendunreft, angu-
Bim BGC #qualem ffe angiilo EHE  ER au-
tém angulus. BGC dplus (4] anguli BAC,
itemque-anghlus EHE duplus ‘anguli EDF.
Quare erit angulus BAC (5) 2qualisquogie
angulg EQF . Et.propterea nn.cgrcub?.ﬁquaj
L S e libus

\C &
S

e o~
Ld LQBA;M;. : .tz),l’.rop.z‘. hufus.._.
) Axri. (a) Propve, hyjus. -
[s] AXI-7, PR N M R A
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lihus anguli, quifivead centra, five ad Cir
= cumferentias pofiti , &qualibus arcuhas infi-
icftunt, funt -etiam zquales inter fe . Quod
is erat demon(irandum. :
¢ , , : ,
n - SCHOLIUM. -
- Hac propefitio ¢ converfa pracedentss 153
i} enim oftenfum gt incivcubis equalibus. equa~
yb les anguloswqualibus aicubus ibfifiere | five ad
w centra, fivead circumferentias fint pofitt . Hic
nt uerd per contrarium-demonfiratur, in cireulis 4,
o qualibus angulosgui five ad centra, five ad.cir-
i6 cumferentias pofiti,cqualibus arcubus infifunt,
11 wquales ctiam effe inter fe. g

s - PROPXXVHI THEORXXV.
¢ . Incirculis aqualibus eqyalesreBle lineg -
¢ quales arcas abfcindunt , mafcrem quidem e~

qualens majore | minorem wverd minori-. Vigde
eamdem Figuram.

]
: A ‘ :
) S:Int duo circnli zquales ABC , DEF , quo-
{  «J.rum centra fint puncta G, & H. Panantur.
1 autem in iis duz re¢tx BC, EF 2quales intey
i fe. Dico, reftas iftas 2quales abfcindere etiam
, arcus zquales, nempe: majorem A BC ®quas
. lem majori DEF, minorem verd BC zqua-
' lemminori EF, ~ : o
Jungantur etenim tum re§le BG, CG,
cumreéte EH,FH. Et quoniam ex hypo-
thefi zquales funt circulrtABC; DEF, erunt
duo Jatera BG , CG trianguli BGC zqualia
duobus lateribus EH, FH altefius trianguli
kHF, altcrumalteri. Suntautem bafes eo-
rumdem tgiangulorum BC , EF ex bypothefi
oo Ta ctiapp
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’ : : etiam -
D quaies -in-
ter fe. Ita-
que erit (1)
angufus B-
5C  =zqua-
lis anguio
HF. Jam:
verd incir.
. culis 2qua-
libus se?uales anguli [2] zqualibus infiftunt:
circumferentiis , five ad circumferentias, five
ad centra fint Eoﬁt‘i . Eritigitur arcus BC z-
ualisarcui EF ; atqueadeo, quum zquales -
int integre circulorum circumferentie, erie
quoque arcus BAC zqualls arcui EDF. Et
ggp_terea in circulis ®qualibus zquales re-
¢ linez xquales arcus abfcindunt, majorém
quidem-majori, minorem verd minori . Quod
érat demonftrandum. - '

PROP. XXIX. THEQR.XXVL -
I circulis wqudlibus equales avcus xquales
ye8la linee [ubtemdum . Vide fupra pofitam
Figuram, .- :

S Int duo circuli 2quales ABC , DEF , quo-
* rum centrafint pun&ta G, & H. Abfcin-
- dantur aurem ex iis duo arcus zquales BC,
EF . Dico, re@as BC, EF arcus illos xquales
fubtendentes&fie etiam zquales inter fe.
" Jungantur etenim’, tum re&tz.BG, CG,
‘edm re&e EH ,FH . Et quoniam ex hypo-
thefi arcus BC zqualis eit arcui EF, & in
o o T : cite

[l

[1] Prop.S.liAr. (» I’rop.zérbuiés.
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tirculis 2qualibus anguli , qui five ad cen~
tra, five ad circumferentias pofiti , ®quali~
bus arcubus infiftunt , 2quales (1) funtetiana
inter fe ; eritangulus BGC »qualis anghle
EHF. Unde, quum duo triangula BGC, EHF
habeant dun latera BG, CG zqualia duobus.
Iateribus EH, FH , alterumalteri , itemque
zquales angulos fub lateribus 1llis compre-
henfos ; habebunt quoque f2] bafrm BC z-
qualem bafi EF . Et propterea‘in circulis 2

ualibus zquales arcus zquales reftz linex.-
ubtendunt. Quod erat demonttrandum.

. . . ) : ot

SE€E HOLI U M.

Has propefitio eft converfa pracedentss . 1bi
enixzoflenfum eft , in civculis aqualibus gqua~.
lés veflas lincas zquales quoque arcws abfcin-
dere. Hicwverd per contravium demonfiraturyin
circulis aqualibus equales areus equales guoque.

“vellas fubtendewe. : C

'PROP. XXX. PRORBL. IV. -
Datam circuli portionem bifariam dividere.

Data fit circuli portio

ABC. Oportet, portios
- nem iftam bifariam divie
dere,

Ex pun&o A adpun-
&um C ducatur reta
}}C » quz fecetur bifa-

3 .

riam

(1] ~Prap..z7.baju:.: ! (2} Prop..'z. libts
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riam [13 inD. Erigatur
detnde (2) fuper ACG per-
- pendicularis DB , quzr;
fecet datam circuli per-
tionem in B. Dico , por-
A € tionem ABC fe&am effe
, . -bifariaminB.
Junganturenmim reflz AB, CB. Et quo-
miam ex conftru@tione AD elt zqualis %D,
communis verd DBy erunt duo latera AD,
DB triangul1 A DB @qualia duobus . lateribus
€D, DBaiterius trianguli CDB. Eft etiam
anguius ADB , contentus fub latertbus il-
lius,zqualis angulo CDB, qui fub lateribus
iftius continetur yquum uterque ex conftru-
Qione fit re¢tus . Itaque erit bafis unius AB
(3) xqualis quoque- bafi alterius CB . Often.
fum eft autem, in 2qualibus ctreulis 4 & .con.
fequentered magis- in sodem circulo ,. @qua-
Jes reftas lincas xquales queque. arcus ab-
{fcindere [4] . Erit igitur arcus AB zqualis
arcui CB. Et propterea_data circuli portio
ABC feftaeftbifariam in B . Quoderat fa-
cieadum. .
PROP.XXXI. THEOR.XXVIIL
" Angulus in femicirculo eft reélus 3 quiverd eft
Inportione muagore, cfl vello minor ; € quin
. porifone minore ,cfi re8o major, . -

Sto circulus ABCDE, habens gl:o cen-
A tro puatum F. Ducaturineco. ﬁtscter
: . BRI . 'y

" (1) Prop.todibix. [2) Propavdibiy. -
{3] .Proﬁ.* Aibai  (a) Prap.28. hafus, .
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BD,guz eumdem di-
Vldat 1n duos femicir-
- culas & in altenq eo-
rum,ut BAED, pona-
turangalus BAD, Bi-
© ca’; . anguium - dtum
- BADrectumeffe.
: Iungaturetemm F
& extendaturBA*
‘ fus G . %m 1gxtur
proptcr cn'culurn AFeft aequahs F, trians
ulum AFBifolceleserit ; atque adeo Ngiy
us BAF = uahsent(l)a.nguloABI' 1mi-
14 ratione ,. quia’ propter; circulutn AF eft,
aqualis. DF -erittriangnium AFD,. 4r9£ce,lc§,!
& confequ nter angulus DA xqualis, erit;
angulo A Quum . naquekFt angulus qui-
dem BAchuahs angulo ABF, angulus ve
15 DAF =qualis angulo ADF; cm totusane
gulus BA'D aqualis duobus A BF, ADF, Sed,
%uum in tmngulo BAD latus BA rodu u,

tinG , lisdem duobus angu sAB A E.

sequaliseft etinm [2] angulus, lf!.&"

1uri(3) angdlus BA: azquahs ang 2.

& propterea , quum fint dgmceps, ut qD
erit : Rettus: itaque eft angulus BAD,

qui exiflit in femicirculo BAED |

<Ponatur fecundd.in portione ABCD f'c,*

micirculoanajore , -anguips alter ACD. DL-.

¢o, angulum iftum ACDefle acutum , few

minoremrefto.

Quoniam enim in triangulo ABD angllg»us

A i S
E;}vﬁf-’m?zké_.xs s k) Pr.oﬁ.;z.ltéx, ; Z

.
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- BADeeft reQus, erit
alter ABD acutus, feu
refto minor ; quum ire
omni triangulo duo
quilibet anguli fimul
duobus “teétis- mimo-
res Liat (1). ER au-
tem angulus ABDg-

-qualis angalo. ACD,

\ a quum fint in eadem
portione ABCD (2) . Quale erit angulus
ACD etiam acutus, feu recto minor ;

" Denique in’ portione AED, femicirculo
rinore, ponaturahgulus AED. Dieo, an-
gulum 'i'hqm AtDefle ebtufom, fea majos.
remtretos 0 oo w0

“Quontam enim’ quadrilaterorum in cincu-;
Io tnfcriptorum anguli: oppoliti funt[ég -
quales duobus reftis , & ACDE eft figura:
quadrilatera infcripta in cisculo  ABCDE,
erunt anguli eyns oppofiti ACD, AED fi..
mul #quales duobus_reétis . Oftenfuny eft.
airtenr, angunlum ACDrefle acutam , feu-miv,
norem re&ts . Erit igituraltet AED obtu-
fos, feu re&to major.. ;. o)
Quo circa angelus in femicirento eft reftuss:
qu verd eft m portione majore; eft resto
minor ; & gui in portione minore, et re&lo
major. Qued erat demonftrandum. -

PR §
' it

.- SCHO-_

P Proprplib.y. (2) Propar.bujs.
;] Prop.22. bujns. “
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SCHOLIUM L

In bac propofisione folent eviam apponi hec

aliaduo . Primum, quod majoris quidens pora
tionis angulus fit reélo major. Et nlgcrum,quod
angulus minoris portionts fit reflo minor . Ho-
Yum autem utrumque ex eo vulgd deduci [oles,
axdd anguli deinceps , quos rella 8D facit cum
BG, prout ofienfum eft in prima parte bufus
propofitionis, fins vefli . Inde emim fequitur,
ungulum , quem ipfa AD conflituit cum porsig=
" ne ABCD, [emicivcula majore , effe reflo ma-
jorem 5 angulum verd , guem eadem AD confli-
turt cum portiene AED , femicirculo mingrey
-effe re&ko minorem . Quorfum autem bisc adfi-
ciantur y & oflendantur nefcio , nums omnipys
peregud notwm fit . Nimsrum , quym alibi
oftenfum fit , angsulum contallius minorem effe
quocumque angulo acyto veblilineo 5 [equityr
exinde , angulum portionis , qué [emicirculum
adequat , majforem effe omns. angulo acuto re.
&ilineo ., atque adeo poffe velus angulum re-
Eum confiderari . 4t vevd , quum oflenditur
bic , majoris quidem portionss angulum effe ve-

o majorem , angulum autem Minoris portiga
nis effle reclo minorem 5 oftenduntur hec in
bnc finem , ut fcigmus , utrumque eorum angi-
dorum ita quidem differre ab angulo reGo o ut

meser paffie unquamvelut reélus confiderari, |

SCHOLIUM IL !~

Hinc ea, de qﬁibu: eft gueflio t'o." ; Uens
tins oﬁmde’mu.r in hunc modum .'!:"jlo ”c}‘;ulm
ABCDRK , qus dividatsr per velam AD i»

Is - duas
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¥ A G duas portiones inequa-
‘ 28 les, quarum altera ABCD
' s, Jfit femicirewlo major \*al-
tera AED femicireslo
mmor . Ducatur ad pun-
D &um A tangens FG, cui
3 / berpendicslaris  erigatur
: AC, qua quii tranfcat per
cemtrumcirculi | erit dia-
meter , drvidetque adeo eumdem covculum in
© duos [emicirculos . Itaque o quia ex A duci fofie
Junt imva angulum CAD , non una , [ed infini-
‘2 rel8le linet’; mulsum abeft, at ipfe angn-
‘bus CAD minvr fit quomm?ue angulo. acuto
“re8ilineo > proindegue angulus mayoris.portio-
‘nis DAB [enfibiliter major &¥it angule. fens-
sirculi CAB. Quare etfi-, ob angulum: coma-
Bus BAF omnt ango acwto vebilineo mino-
‘tem  angulus femicsreuli CAB mon differat
Jenfibiliter ab angulo relo CAF 5 ipfe tamen
majovis portionis engilus DAB {enfibilizer
major erit angulo rello CAF .-Stmili yatione
‘angulus minovis portionis DAE Senfbilizer
“tnnor éf angulo femicivculi CAE . Itaque etff,
ob angilum tontallus EAG omni angulo acw-
2o rellilineo minorem , angulus femicirenli
CAE. non differat fenfibiliter ab angulo reflo
"CAG ; ipfe tamen minovis portidnis angulus
DAE fenfibiliter minor ern ' angwlo veGo
CAG. |, + .
_» PROP.XXXII. THEOR.XXVIIL
" X3 circulum veBla comingas linea . @ ex

punthe contatius alia utcumane armhnsf““m
' o uca-
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ducatur ; anguli fub tangente , & fecante con-
tent: aquales erunt 115, qus in altgg‘:{u circuls

portionsbus eonfictsmmtur . .

A e -Circalum ABQ%
L COWFG,I

. punélv A, xguadg-

XD - catur reta ali¥ AP,

* quzdivigat arculdm

+ in duas pORgiones’A By

/ CD, AED. Dico,agy
/g, * gulos tangeajt:,; & fe-

—~— =" cante contentds ¢quad
G. Dot .A : F ,leseﬂ'q'eis, qm;‘inm
circuli portionibus - aitérnatim' conflituune

tur : nempe anfymm DAF xqualem <fe arid

gulo ABD conitituso in.portione ABCD ;&
angulam DAG- zqualem angulo AED cond
ftituto in portione’AED. . - o4
Ex pun@lo eteniny contallus A erigatur
x} -{uper RG perpendicularis AC, quz quum
2] tranfent' per-centrum circuli, erit diathés
ter.y atque adeo “dividet circulum in diok
femicirtujos . (%fg igitur: CDEA" femicirs
culus eft, jun&ta CD, et (39 'angutus CDA
re&ust. Sunt autem cejpfcumque trianguli
anguliomnes fimul (4) ducbus ré&is mkua'-
les. Erunt itaque alii duo anguli ACD, DAC
fimul uni re&o 2quales : & propterea , quum
re€tus {it ex conftruGtione angulus CAF, erit
angulus CAF zqualis duobus-angulis ACD,

- DAC ¢ & confequenter, ablato communz
DAC, eris ‘angulus'DAFi[ﬂ equalis "ax;gl-
.. I LR Sy A SRR R

Gy Prop.vliba. [2) Propaghujus.
(3) Prop.3tbwins, (4] Brop-3alibd,
(5] 4xe3. Chbe ard i,
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lo-ACD . Jam verd
angulus ACD zqualis.
et {1] angylo ABD,
- quum fit- in._eadem
portiofieA BCD.Qua-
relidém angulus DAF
«quslis quoque’ erit
' R fusua ABDE
. urfus,quia A
G . ‘A o E eft-fisura quadrilatera
nferipta iecirculo ABCDE , & quadrilate-
yorym in ¢ifculd infcriptorum ‘anguli op-
pp(gn fimul (2) duobus. reétis fust zqualess
erunt duo anguli ABD , AED fimul duobus.
rellis 2quales . Sunt autem duo anguli DAF,
DAGfimul ¢tiam (3) 2quales. duobus- rectis.
Erunt igitur duo anguli DAF, DAG 2qua-
les duobus angulis ABD, AED : & propte-
rea, quum oftenfum fit , anguium DA} 2qua-
lem effe angulo ABD , erit alter angulus
DAG zqualis alteri: angulo AED . Quocir-
a2, § circulum: reQa contingat linea, & ex
;un&o contadtus alig utcumque . circulum
ecans ducatur ; anguli tapgente, & fecante
content: Equales erunt 1is , qui inalternis
circuli portiomibus confltituuntur . Quod
ezat demosftrandum. :

SCHOLIUM.

¢ Fieri_aupem pot'eﬁ;w’mi'&ai, qu cirewlune
Jecat , fir perpendicularis ipfa AC , quo cafus,

-

[1] Prop:ix.ﬁyim; [2} Propazbujas.
{3) Propazlib.1,

.
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angulostangente , & fecante contentos equa~
lamiles effecis, qui snaltprnis circuli portiontbus
Dz cozfRetunntur .y nully ‘negotio offendetur . Eft
9 4 enzivm uterque eqrum angulorum reflus ex hy-
i pothefiy O prp,%f&o.‘ﬂ&_{/u t eriam anguli, qui’,
D, confseuubtur in portianious ABC, : quan~
5l doquidem refia AC . uelut pergendiculerts ad
ct rangentem FG, tranfibit Per centrum eirculis
).  adeoque,tamquam dismerex , drvidet cireulum
1AF  #n dues femicivewlas , in quibus angules , qui
iz confiitmuntury vebloseffe, jam fuperius often~
5 fumfu. - . .

~PROP.XXXIIL PROBLV. |

- Ihﬁam refla lmea aieﬁriben portionem cir-.
culi, que [ufcipiat gagulym equalem angwlo
dﬂf Q. . PO o D

" Data fit reta AB,
datus verd angulus C,
.1~ Qportet: 5 in data re-

J] B

ff: ; (. &a-AB delcribere pgr-
8 . -tionem circuli, que fu-
o - feipiat angulum, qua-
. . lemdatoanguloC.

Qm - Adreflam AB, at-

que ad datum in ea
: pun&tum A conflitua~
tur [1] angulus BAD#&qualis angulo C. Tum

fuper AD. erigatur ¢2)ex punéta A perpesy
- dicularis AE { & {eétm AB [3}bifariam In E,
i engatur  f{uper AB. perpendiculans -?Ezu

o

[
[

o (1) Pro .z;.lli,r. [2) Pepardiba
' - Q2) Pro‘;.xo.lz'é.t. (a] Pep u' ’_ x\ '
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~¥FE , conveniens cum
- ‘AE in punlo E, jun-
gaturque BE . - - .
‘ (%t}lga 1g1Lur €X Con-.
+ firuftione AF eft ce-,
- qualis BF, commu..
- pisTverd FE:; erunt
duo’ latera AF , FE
. trianguli AFE 2qua~
L . lia’ ducbus lqterﬁ;uss
BF, FE trianguti BFE , alterumalteri. Sunt.
etiam zquales anguli, qui fub lateribus iis
continentur, quum uterqué exconltructio~
ne fit re€tus. Erit igitur bafis unins AE (1)
zqualis bafi alterius BE : & proptérea fi cen-
tro E, intervalloque ‘EA -circulus deferiba-
tur A('SH, tranfibit circulus ifte per puactum
B. Sed defcripto hoc circulo, dico, portionem

ejus AHB fufcipere angujum &qualem dato ~

»

angulo C. . - .
- Quoniam enim AE eft circuli femidiame-~
ter, eique ad rectos angulos infiltit AD,, erit
AD circuli tangens (2] . Eft autem A% fe.
dans’. Quare angulus’ tangente ,. & fecantp
contentus BAD aqualis [3 Jerite1, quitcon-
flituitur int alterna circtih portione AHB,
Jam verd excdnftrultione angulus BAD z-
zpalgs eeftangulo C. Angulusigitur, qui con-
1tuiter -’m@brt‘;oneh B‘,'zg;mhs-, uqque
eritangule €. ‘Et propterea in datareéta AB
dtfckllpta'e&miicuh gg‘:ioh.l%éqw ut;ué'cxpnt_
ahgulum, aqualem ang re erat
fahgendun:q B S%HO—

{‘] Prap.gdib.r. . (2) Proy.x&bui;:. I
3) Prop.32. bujus. L a

[T SO

B U ]
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S SCHOGLIUM.

Quiarella AE, perpendiculariter erefla fuper
AD eadit intra angulum BAD , quum eft obtu-
Jus , €& extra eumdem angulum , quum efta-
cutus ; liquet ,centram defcripte circuliE eff e
extra portionem AHB , quotiefcumque datus
angulusC eft anjs{u’s‘ s & imtra poitionem , ubi

idem angilus G eft acutus- Quod [i autem an.
gulus C fuerit vellus yeunc , quiare€lys eft etiam
angulus BAD , cadet AE [uper AB, € conci=
dentibus punblis E & F . fies F centrum civcu-
Ui , quod proinde erit in ipfaretta AB , quafub-
tendit portionem AHB . Unde hoe cafu , nt pros
blemati fiat [atis, fatis exit, rellam AB divides
ve bifaviam in F, &> centre Fntervallogue F A,
wel FB defcribere femicivcnlum AHB . Nam,
quum angulus in femicirculo fit ve€lus , fufcipies
Jemicirculus ific angulum aqualem dato” angu-
ls C. e

PROP. XXXIV.- PROBL. VI.

Ex dato circulo abfcindere portionem , que
Jufcipiat angulum aqualem angulo dato, )
T Atus fit circulus ABC , "datusverd an-

_gulus D. Oportet , ex' circulo ABC
abfcindere portionem, quz fufcipiat angu~
lum, ®qualem dato angulo D. ° s

Ducatur re&ta EF ,‘? 1} que circulum con-
tiri;ggt inpun@oaliquo A . Tum ad reftarh
AF, atque ad datum in ea pun&um A con-
ftituatur (2) angulus EAC zqualis angulo D.

Dico,

1) .Prop.x7.5uiu:. {2) Prop.ay. lipi
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. ' Dico , portionem
ABC , abfciffam ex
‘circulo per re@am
AC ad partem alte~
ram anguli EAC, fu-
fcipere angulum -
qualem angulo D,
uoniam enim ex
E Al F 3 co:ﬁ\ru&ione'EF eft
: - tangens eirculi, AC
verd fecans, eritangulus EAC tangente ,&
fecante contentus =qualis [1] angulo , qui
conflituitur in alterna circuli portione,
ABC. Eft autem ex conftruétione angulus
EAC zqualis angulo D .  Angulus igitur, qui
conftituitar in Bomgne‘ABC » ®qualis eft
quoque angulo D . Et propterea ex dato cir~
culo abfciffa eft portio, quz fufcipit angu-~
lum 2zqualem angulo dato D. Quod erat fa~

ciendum.

" " SCHOLIUM.

Hoc problema et converfum precedentis. 1bi
enim quercbatur cireslus y inquo fi data reGa

natur, abfcindat ex eo portionem , que fufci-
piat angulum , dqualem ar;}gulo dato . Hic verd
Wueritur per congrariym rella, que pofira in da-
po circalo yabfeindas ¢X eo portionems , qus dati
gnguli fis capax . ,

[

T " PROP.

§1] Prop.3a. baufus.

 ————— e e e~

———— - e .



LIBER TERTIUS. 209
PROP.XXXV. THEOR. XXIX.

© Stincirculo duie reBlelinex fe mutud fecent;
ert reangulum fub fegmentisunius equale re-
Eangulo fub [egmentis alterius.

In circulo ABCD
reftzduz AC, BDfe
fecentin E. cho, re-
&angulum contentum
fub fegmentis unius
AE, EC zquale efle ¢i,
‘quod fub fegmentis
alterius BE, ED con-
tinetur.

! } T'rahfeat primd utr a&
gne tnearum’ per céntrym circult, velq
rdem eft, fit pun@um E | in quo. dux red
A€, BD femurud fecant, xpﬁus cireplt ¢n~
trum. Et ghonianrequales fuptredtie dmyes,
quar ducuntur a centro ad circumferetitiam,
aqualia erunt Inter fe earum reMtarum feg-
menta omnia: & propterea reCtangulum con-
tentum fub fegmentis unius AE EC @quale
erivquoquie ne&angulo quod fub fcgmenns
altetms h ED 00 tinetur,:

N Tranfeat fecundd

t earum lineatum una

’ i'ﬂ:ndem AC -percens
;oo trtim circuli By alte-

s verd BD nequaa

quam. Et fiquident
> AC fecat BD adan-
- gulos_rettos , feca-
san bit[1] eamdem bifa-
¥iam: adéoque, quum rc&angulum fug épﬁs

mae g

(I) Pl’o[.;; b“i“.fc
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BE, EDidem fit, ac BE quadratumy ed res
redit, ut oitendamus-BE. quadratym. gquale
eflc retangulo , quod fit ex AE1a EC. 14,
quod jam alibi a nobis oftenfumeft: nempe, .
quum ex uttima propofitione libri praceden-
tis- velut corollarium deduximys; quod fi ex
punétoaliquo incirculi circwmferentia fum-
pto perpendicularis ad diamietrum demitta-
tur, quadratum ejus aquaje. fit reftangulo fub.
diametri fegmentis comprghenfo ,, o
SRR ziuodﬁivcrbrc,&a
v ACwanfigns per cé-
trum c¢rcuii F non
fecet ad angulos re-
.- €os allam BD nos
.} - tranfeuntem per-cedq
[+ trum ; U €X cenfry
" . Ffuper BD (1) pors
- .- - pendicularis- demits
ETE AP fatur FG, quE: eams
em lecabut bifatiam in G, & jungatur BF ;
Quia igitur refta AC feQtaelt bvfariam inF;
& non bifariam in E ; erit (2] relangulum:
fub partibus inzqualibus Ak { 'EC 5 ana cum
quadratg portionis intermediz E¥ , @quale
quadrata, quod fit ex dimidia CF, Tev BE . Eft
sutem propter anglgum pGum {BGFX}:-

dratum- quidem;ex EF [2] @®quale quadratis
ex EG, & GF, quadraturh verd éx BF 2qua-
le quadratis ex BG, & GF. Quaré crit te-
&angulum ex AE ia EC una’ cum quadratis
ex EG, & GF, xquale quadratis ex Bg[} &

N R H N T R ALYV IRt
(1) Prop.12.lib.1. ™ ' e
(2) Prop.sdif z. == oo
(3) Prop.azdiba. BETPRRNEE BT
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GE.: proptereaque demp.to communi qua-
drato ex GF, eritre€tang u lum ex Ak in EC,
una cum EG quadrato, 2 qusle quadrato-ex
BG. Jamverd, quumr eéta BD fefta fit bi-
fariam in G, & nonbifar iam in E, quadratum
éx BGzquale elt re&angulo .ex BE in tD,
una cum £G quadrato . Itaque erit retangu-
lum ex AE ig EC, una cum EG quadrato,
#quale rettangulo ex BE in ED , una cum ¢o-
dem quadrato , quod fit ex EG « Auferatug
commune, iftud quadratum . Eterit re&tan-

ulum ex AE in EC zquale refangulo ex

nontra

E inED.

*

. De_gi ue , fineutra
lineard AC, BD tran-
feat pgr -centrum cir-

culi. ¥, tuncj tur

EF, qug extendatur
ufque dopee circum-

- ferentiap fetet in&mf

&3 G, & H .Quia
iguur retta G eranfie
er centrum circuli F,
fecatinEaliam AC

nfeantem Per centram ;. orit rectide

gulum-ex -GE in EH zquale: re®angula ex
AEin EC. Et imiliter,quia re¢ta GH tran-
fiens' per centrum . civculi F fecat in & aliam
BD non tranfeuntem'gsr censrum , €rit re-

&angulumex GE

EH zquate ré&angulo

ex BE in ED . Eidem igitur re&angulo ex
GE in EH zquale et , tum re&tangolum ex

. AE in EC, cumre&tangulumex BE in ED:,

Sed quz cidem funt xqualia, inter fe funt
zqualia. Reétangulum i iturex AE in EC
zquale gltx¢Rangulo ex BE in ED . -Et pro-

_ pterea

e T,
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pterea fi in circulo duz're@z. linez fe rou.
.tud fecent , erit re&tanguiuny fub fegmentis
umus zquale reftangulo fub fegmentis alte-

rius, Quod erat oftendendum.
PROP.XXXVI THEOR.XXX.

Si extra circulum fumatur punium aliquod,
@ ex eo ducantur dug rele linea, quarumuna
circulum contingat ; altera eumdem wtcumgue

Jecet 5 re€langulum fub fecante sota , € portio-
ne extra chrculum exiflente contentum equale
erit quadratoyquod fit ex sangente,

Extra circuli BCD,
" cujus centrli eft pun-
&um E, fumatur pun-
&tum 4liquod A . ex
qub ducantur dux-re-
&z linex AC.,'APD,
"quatum fta circulym
tangat in D illa vgrd
i circlum  utcimque
~ fecet’in punélis B, &

C. Dico, reftangulum, quod fit"ex ACin
AB, zquale efle quadrato tangentis AD., .
Tranfeat namque primd fecans AC. per
centrum_circuli E, &jungatur DE .. Quia
igitur BC (efta eft bifariamin E , eique indi-
reftum adjeQa alia A B, erit reGtangulom ex
AC.in AB, una cum quadrato ex BE , zquale
(1) quadrato ex AE. Eft autem ob tangen-
tem{2] AD angulus ADE reQus; adeogue

quadratum ex AE zquale (3) quadratis, que ,

* (s) Propi6ilibz. [2] Prop.i8bnjus.
(3] Prop.azdiba.

!
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-fiunt ex AD, & DE. Quare erit re®tangulum

ex AC in A B,una cum quadrato ex BE,2qua-
le quadratis,qua firntex AD, & DE. Unde,
quum propter circulum BE quadratum zqua-

le fit DE quadrato , iisablatis , fupererit re~

&angulum ex AC in AB aquale quadrato
tangentis AD. . :

» Quod fi verd fecans

A€ non tranl{:eat per cé-

trum circuli E, tinc de-

\\\:“ mittatur fuper AC (1)

> perpendicularis EF , qua

' fecabit BC (2] bifariam

< inF, junganturque AE,

BE,DE. Etquonram BC

feQta cft bifariam inF,

eique in direftum adje~

B : &aalia AB ; erit rurfus

. re@tangelum ex AC in

AB, una cum BF quadrato , xqualc quadrato,

quod fit ex AF: proindeque aqpoﬁto com-

muni quadrato €x EF , ent reflanguium ex

A.C in AB,una cum quadratis ex BF,& EF,-

quale quadratis, qua fiunt ex AF, & EF. Sunt

artem propter angulum re&tum AFE qua-

drata quidem ex BF , & FE zqualia quadrato

ex BE | quadrataveroex AF, & FE xqualia

%:Ja ratoex AE, Eritigitur reftanguium ex

Cin AB, ung cuvm BE quadrato , 2quale

quadrate, quod fit ex AE. Jam verd pro-

pter tancrentem AD angulus ADE eft re-

&tus ; adeoque quadratum. ex AE zquale eft

quadratis , qua fiuntex AD, & DE. Quare

erit reQaugulum ex AQ ip AB, unacum BE

‘ o qua-.

) Proprzdibr, (2] Prpp.;.buid:.

BTy
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quadrato, zquale quadratis , quz fiunt ex
AD, & DE. Unde rurfus, qun propter
- creulom BE quadratum equale fit DE qua-
drato ;. his ablatis, fupererit re¢tangulum ex
AC in AB zquale quadrato tangentis AD. Et
proptesga,f extra circulum capiatur punflum
aliquod , cx quo Jucantur duz re¢tz linez,
quarum altera circulum contingat , altera
eum utcumgque fecet ; reCtangntum fubfecan. !
tetota, & portioneextra circulum exiftente .
contentum.zquale erit quadrato , quod fit ex
tangente . Quod erat demonftrandum. .

COROLLARIUM

Hinc fi extra civculum BCD gapiatur pun-
8um aliquod Ay & ex eo ducantur due reGe li-
nea AC,AH, qua civculum fecent; evit reBangu-
lum ex ACin AB aquale reGlangulo ex AH in
AG. Nam, fi exeodem pun&lo A ducaturve-
&a AD , qua civculum contingat in D 5 erit per
tflam prorofitionem quadrato ex AD aquale,
tum reElangulum ex AC in AB, cum reClangu-
lum ex AH in AG . Jam verd gqualia funt inter
Joy qua eidem funt gqualia. ReBangulum igi-
tur ex AC in AB-aqualc erit vellangulo ex AH
mAG. T S .

.

SCHOLIUM.

Unde non' abs-re exit hoc loco animadver-
tere id , quod propofitione antecedents ofitnfim
ef devebiis ¢ qud imtrm civinlum fe wratud’ for
cant , Verum effe etiam de veflis , quee extra
trculum fibi inthcers occurrunit . Nempe,

T Y e e
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quemadmodum quum duz reéle lineg fe mutud
sntra civexlum fecant , € utrimque ad circum-
ferentiam terminantuy , qualin funt reflangy-
la , que fiunt ex earum fegment:s, boc cft ex par-
2ibus punélo feElionis | € tiveult civcumferentin
nterceptis 5 ta queque fi velle dus wtrimgue
ad circumferentiam circultterminate , fibi my-
tud extra circulum occurvant y aquaita evunt
veblangula’ , que fiunt ex earum. portionibus,
Jumpris apunlo occurfis 4 € ad circuli vir-
cumferentiam termindtis.

. PROP.XXXVII. THEOR.XXXI,

$i extra civcalum fumatur funBum ali-
quod., € ex eo ducantur dile refie linee | qua-
rum nna rivculum fecet ; altera incidat in eum,
firque reSangulum Jub fecantétota ' @ portio:
ne extra civculym exiftente contentum aquale
quadrato tncidentis; incidens ifia yclla linen

tangens evie .
\ ~ . cantut duz relle fi-
SISO\ K inée AC, AD, guarym
_f . rHarcirenlum fecet 'in
<« " punétisB-, & C,ifta
R ancidat in eum ', 1pfi
”.F‘ ' j "occuttengin _D.f)ico,
R N quod O reGangulum
ex AC in £ Baguale-{it quadgatp .ipfius AD,

5

. Fxtra circulum
* BCDy caplatur punii
raliquod A, exquodu-

reaiffa,AD ciyeulum contingat indd
3 AE,
que

Dpcatyg ctensnt £x pudlie 4,

»
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.que circulum con-
tingatin E(1). Tum
invento centro cit-
cu't F [2] jungantur
DF, AFE,EF. Quia igi-
tur AE elt tangens,
ent (3) reftangulum
¢x AC.in AB aquale
quadrato 1pfius AE,
' kit autem ex hypo-
thefiidem re@angulum ex AC in AB zqua-
le quadrato re&tz AD . Itaque erit AE qua-
dratum zquale AD quadrate, & propterca
erit AE zqualis AD. Unde , quum propter
circulum =zquales fiant EF, D¥ 5 erunt duo
tatera AE, EE trianguli AEF #3ualia’ duo.
bus lateribus A D, DF trianguli ADF, alte.
rum alteri, Eft verd balis AT communis,
Quare erit angulus AEF contentus fub Ja-
t:nbus illius aqualis {4] angulo ADF, qui
fub iftius lateribus continetur. . Quumque
propter tangentem AE re &us fit () angu-
ins AEF, erit quoque reftus angulus alter
ADF . Unde, quum ex puncto D, extremi-
tate femjdiametrt DF, erc§afit perpendicu-

Jaris DA § hac tota| 63 extra circulum cadet,
atqlie adeo tangens erit’. - Et propterea fi
extra chcilum. capiatur_punftum aliquod,
cx quo ducantur dug reftz hincz , quarm

una circulum fecct, altera incidat in €um,
fitque reQangulum ¢x fecafite tota , & por-

' o o ‘“fione

s L readas 8 v ST PSRy,

1] Pro .i'-;ﬁz:iu:."’?) ,}’ropr.fx,’)tgzzqﬁ Ao
3 p-36:bujus. <[4} Prop8libis, -7y
Propa8buyns. (8) Prop.16buyus. -

3

-
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tione _extra circulum exiltente ®quale qua.
drato incidentis ; incidens ifta re@a linea tam
gens erit . Quod demonttrare oportebat.

COROLLARIUM.

Patet ausem ex hac propofitione , equales effe
sangentes , que ex codem punflo ad cirewlum
ducxntur . Ofenfum oft enmine , equales effe re-
Elas AD, AE , quarum utraquc sirculum contin-
gt © id , quod eriam ofiends posef} in bunc mos

" dum. Quoniam AD, AE [uns sangentes , veélus

eris siterque angulorums ADF, AEF. Unde,quum
fit AF quadrasum aquale tum J:mjratis s qum
fiunt ex AD, &> DF , cums quadratis , qua fiunt
ex AE € EF ;erunt quadrata ex AD , © DF
equalia quadrais ex AE ;€& EF . Ef verd pro~
pter circulum DF azua@mmm #qsale EF gua-
drato . His igitur avjatis, ﬁgcrmt AD guadva-
tum equale AE quadraso: < propieres AD ipft
AE ganaliseris.

SCHOLIUM
Ceterum baec g;op'oﬁtio e} converfa proces

dentss . dum emim ibiexco, qnod
AD fis tangens , oftenfum cf, reSangulum ex
AC in AB gquale effe guadvato, quom ex AD;
1ta bic per contrarium ex o , quod reflangulum
ex AC i1 AB equale fit guadrato ex AD , often~
ditur , ipfam AD civeulum combingere 1o poine

$o D - .

X - GE@s
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R Tgura reétilinea in figura reftilie
NG\ nea defcribi dicitur , quande
Y unufquifque figurz , quee defcri-
bitur , angulus unumquodque
figurz; inqua deferibitur, I3«
tus contix}gxt . :

Viciffim verd ﬁgura reltilinea circa figu-
ram reftilineam defcribi dicitur , quando
unumquodque figuraz, quez defcribitur, latus
unumquemque figura, circa guam defcribis
tur, angulum contuﬁzlt,

- Similiter autem figura re&ilinea in circulo
deferibi dicitur , quando unufquifque figurz,
que defcribitur, angulus contingit cireumfe-
rentiam circuli, in qlu‘c; defcribitur,

_ Atque itaquoqne figura re®ilinea circa
circulum deferibi dicitur , quando unum-
quodque figurz, qux defcribitur, latpscon-
tingit circumferentiam circuli, circa quem
defcribitur, . ..

_Ad hxc: cifcalus in figura reflilinea de~
feribi Garur, qu:mdo, circumferentiamejus

’ : COh

b
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contingit unumquodque latus figurae, in qua
defcribitur, . VL

Vicifim verdcirculus circa figuram reli-
lineam defcribi dicitur , quando circumferen.

_ tiam ejus contingit unufquifque angulus fi,

gurz, circa quam defcribitur.

Reta linea in circulo aptari dicitur, quan.
do itaquidem ponjtur intra circulum , ue
extrema ejus incircull circumferentia repe-
riantur,

PROP.I. PROBL. 1.
In dato circulo aptare reflam lincam , que
alteri dara fit aqualss . Oportet aytem , ut date
vella linea non fi8 mafor diametro dati circuls,

G ~C Datus fit circulug

ABC, data verore@ta

-DE, non majer diame-

A $), tro daticirculi . Opor-

¥ tet , in circulo ABC

aptare reftam lineam,

que fit zqualis ipfiDE,

, Dacatur in_circule

diameter AB. Et fiquis

dem AB fit 2qualis datz DE, quoniam extre-.
ma ipfius AB funt in circuli circumferenti

ca problemati fatisfaciet . Quodfi verd ills

* non fit 2qualis 1,)abfcmdatut ex AB portia

AF {1} 2qualis DE, Tum centro A, inter-
valloque AF circulus defcribatur FCG, qui
alium fecet in C, jungaturque AC. Dico, AC
efle re&tam qualitam. - .
X 2 Quam

.

() Prop.3ibit.
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Quum enim A centrum fit circull FCG,
erit AF 2qualis AC . Eftautem ex conftru-
&ione AF zqualis DE . Erit igitur AC zequa-
lisDE. Sunt verd extrema ejufdem AC 1n
circumferentia circuli ABC. Aptataeft igi-
tur incirculo ABC reéta AC aqualis data
DE. Quod erat faciendum.

SCHOLIUM.

Necefle eft autem, ut data reBalinea, cui
£qualis altera aptari debet in dato circule,
major non fit diametro dati cireuls | ob id,
fuod oftenfum eft propofitione decima qusnta
ibri precedentis , nempe quod diameter [e#
maxima ommium vellarum, qus intra circeé-
lum aptari poffunt.

.PROP. II. PROBL. II

In dato circulo defcvibere triangulam c-
quiangulum alteri triangulo dato.

Datus fit circulus
ABRBC, datum verd trii-
gulum DEF . Oportet,
mcirculo ABC defcri-
bere triangulum , quod
ipfi DEF {it 22quiangu-
lum, ita nempe , ut in-
guli an%uli umus £qua-
Tes fint fingulis anguls
~ altenus. . L
" Ducatur[1] GH, qua circulum cogtéu-

.o~ 3

[1] Prop.a7dibss

v« . -
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gatin A. Tum ad re&am GH, atquead da«
tum in ea pmnétum A conﬂitmturzx)prgmb
angulus GAC zqualis angulo DE¥, deinde
angutus HAB zqualis angulo DFE. Deni-
g‘ue jungantur punéta B, & C, inquibus re-

Y2 AB, AC fecant_circumferentiam dati
sirculi, per re&tam BC . Dico, ABC effe -
triangulum quelitum.

Quoniam enim GH eft tangens, AC verd
fecans,erit {2] angulus GAC tangente, &
fecante contentus xqualis angulo ABC, con-
ftituto iy alterna circuti portione . Eft autem
ex conliruétione angulus GAC aetﬁxahs angu-
Jo DEF. Erit igitur angulus ABC aqualis
guoque angulo DEF.

Simili ratione, quoniam GH eft tangens,
ABverd fecans, erit angulus BAH tangen-
te , & lecante contentus zqualis angulo
ACB conftituto in alterna circuli portio-
ne. tfkautem ex conftrutione angulus BAH
eequalis angulo DFE . Itaque erit angulus
ACB zqualis quoque angulo DFE.

Rurfus, qua omnes anguli cujufcumque
trianguli imul [ 3] duebus reélis zquales
funt ; crunt angult omnes fimul fumpti trian-
guli ABC aquales_angulis omnibus fimul
fumptis triangult DEF. Oftenfum eft autem,
angulum quidem ABC zqualem efle angulo
DEF, angulum verd ACB zqualemangule
DFE. Ent igitur reli%msangulus PAC -
qualis reliquo angulo EDF.

. Eft itaque triangulum A BC aquiangslum
triangulo DEF . Eﬁqu& etiam defcriptum
, 3 - in

1) Prop.23.bib.x. [2] Prop3atib.
) Prapasliba. T
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indato ¢irculo : omnes etenim anguli ejus
circumferentiarh dati circuli contingunt . In ‘
dato igitur circulo ABC defcriptum eft trian. |

ulum ABC zquiangulum dato triangulo

EF. Quod erat faciendum.

PROP. III. PROBL. IIL

Circa datsm circulum defcribere triangslum '

wquiangulum altevivriangulo dato .

Wage FH

Datus fit circus |

lus ABC, datum
verd  triangutum
DEF. Oportet,cir-
ca_datd circulum
ABC defcribere
triangulum ,quod
iphDEF fit zquiz.
gulum; ita nempe,
- ut finguli unius
anguli zquales fint fingulis angulis alterius.
xtendatur EF utrimque verfus G, & H.
Tum invento[1] circuli centro K, a&oque
radie KA, fiat (2) tamangulus AKB xqualis
angulo DtG, quim angulus BKC :t%ualis
angulo DFH. Deinde ex punétis A, B, C
iplisKA, KB}_KC Rzligcndwulares refpective

erigantur [ﬁl M, MN, NL convenientes in
pun&tisL, M,N. Dico, LMN effe trian~
gulum quafitum. :

. Quoniam enim quadrilaterum AKBM per
diagonalem AB, vel KM dividitur in duo
4 trian-

vt—

1) Prop.r.liba, (. 23010,
) Prop.u.liﬁ.xg.. (2) Propazlib.s.

——— g = e e
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triangula , erunt quatuor ejus. anguli fimul
fumpti retis totidem zquales, quum omnes
anguli cujufcumque trianguli fimul duos re-
&os [1) adzquent. Eft autem ex conftru.
&ione reftus; tumangulusKAM, cuman-
gulus KBM. itaque alii duo anguli AKB,
AMB fimul duobus retis :g%lales erunt: &
propterea , quum duo anguli DEG, DEF pa-~
riter duobus reis zquales fint; erunt duo
anguli AKB, AMBaxquales duobus angulis
DLEG,DEF : atque adeo, quia ex conftru=
ftione angulns AKB 2qualis eft angulo
DEG, eritalterangulus AMB zqualis alte-

" riangulo DEF. Simili ratione; ope quadri-

laters KBNC,oftendetur angulus BNC zqua-
lisangulo DFE: exuﬂpo fit, ut tertius angulus
EDF etiam fit zqualis tertio angulo ALC.
Quare triangulum LMN aqguxangglum erit
trianguio DEF. Eftautemidem triangulum
LMN deferiptum circa circulumA BC;quan-
doquidem latera ejus LM, MN , NL contin-
gunt ejus circuli circumferentiam , propterea
quod ex conftru@tione radiis KA, Kg, C ad
re€tos angulos infifltunt . Circa datum itaquc
circulum ABC defcriptum eft triangulum
LMN 2quiangulum dato triangulo DEF.
Quiod erat faciendum. '
SCHOLIUM.
Perpendsculares LM, MN , NL, que ex
punéiis A, B, C fuperradiis KA. KB, KC
ve[pellive erigumur, debere [ibi mutud occir-
rere 5 haud difficile eris ofendere . Quyum eniim
ex conflru€ione re€ii fint angsli KAM , KBM,
fi jungantur pun€ia A, (i B per reflam AB,
4 an-

(1) Prop.32lib.a.



R T e e emenmAR TR

=

224, ELEM.F(:‘EOMI._PLP son
anguli, ques per,
WAGE dicula AM , BM
exm rella ifia AD
conflitunnt , erims
Simul dnobus reflis
minores 5 atque &-
deo per axioma des
CIMuns Lertium ed
. ©  dem perpendicnla
Produla comvenicnt tandem in puntio aliqus M,
militer,quum reftus fit ex confiruClione uter-
que angulorum KBN , KCN ,. junélis puntlis By,
© C per reiam BC , ersmt anguli , quos perpen
dicula BN, CN conflituunt cum re8a 1fia BC
fimul duobus rellis minores 3 adeoque per idemr

. &xtoma decimum- tertinm cadsm pergmdicula

produlla conveniens tandem inpuntlo alique
N. Major eft difficultas de perpendicularibus
ML, NL. Perum, quam oftesfum [fit, angu-
{um AMB zqualems effe angulo DEF , & an-
gulum BNC equalem angulo DFE ; evunt duo
anguli AMB | BNC agquales duobus angulis
DEF, DFE. Sant autem per decimam fr £i-
mam primi dso angali DEF, DFE fimul g0~
bus re€lis minores. Quare crumt etianm minores
duobus reflis anguli duo AMB, BNGC : propse-
veaque pev axioma decimum tertium perpendi-
svlares ML, NL produtis convenient , tandems
a3 punélo aliquo L. Quum igitur perpendicula
3ria LM, MN, NL fib: mutugommm s eadem
mutno ipforum occurfu quefitnm triangulune
vonflituere, nemo non videt .
PROP. IV, PROBL. IV.

In daco triangulo circulum defevibere:
EStq trianguium ABC . Oportet,

triangulo ifto ABC defcribere cu'c\é!um.

G~

R |
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Secentur anguli ABC,
BCA (1) bifariam per
reftas BD, CD, que-
occurrant f{ibi mutud
m D, Tum ex punfto
DiplisAB, BC, CA
perpendreuiares. refpe-
&ivé [2] demittantur
) _ . DE,DF,DG.. Dico,
eirculum, qui defcribitur centro D, interval~
oque DE, effe circulum quefitum,
Quoniam enim_ex conftruétione zquales

funt tum anguli- PEB, DFB, cum anguli
DBE, DBF; erunt duoanguli DEB, DBE
trianguli BDi'i, @quales duobus:angulis DFB,
DBF trianguli BDF, alter alteri . Eft autem
Tatus BD utrique triangulo commune . Ita-
§ue @qualia guoque erunt (3) latera DE’, DF.
Similr ratione,ope triangulorum C,DF,(,2 DG,
oftendentur 2qualia latera DF, DG. Tres
sgitur DE, DF, DG zqualesfuatinter fe. Et
propterea circulus , qui defcribitur centro D, .
intervalloque DE, tranfibit etiam per puntia
F, & G. Contingunt autem circuli huus ¢ir-
sumferentiam latera trianguli AB, BC,CA:
wdem igitur circulus defcripsus. erit in trian-

ulo ABC. Adeoque in dato trianguio ABC

efcriptus eft circulus. EFG. Quod eratfay -
agndum. ) .

*
| .

Ks PROP. *

et

6) Pwp.g.lib.y.  [s) Propazdibuz,
D Prpagdiba, O PopidbL
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. PROP. V.. PROBL. V.
5 Cirea datum triangulum circulum deferic
¢re. 4

Efto tria ngulGABC.
Opartet , circa tris-
guld iftud ABC de-
feribere circulum.
Secentur laten’
AB,AC (1] bifariam
in punétis D,& E,ex:
: quibus erigantur (2) -
fuger iifdem AB, AC perpendiculares DF,.
EF, fibi mutud occurrentesin F. Dico, cir-
culum Aqui ‘;lcfcribitur cen;_rto £ » interval- |
ue FA, effe circulum quhitum. |
loq]upgmtur ctenim reétx FA ,FB ch .. Et
uoniam ex conftru&tione AD eft zqualis
BD, communis verd DF ; erunt duo late-
3 AD, DF trianguli ADI? ualia duobus
lateribus BD, DF trianguli BDF, alterum
alteri, Sunt antem quales quogue anguli
fub lateribus iis comprehenfi , quum uter-
ue ex conftrutione fit reGus. Quare erit
)bafls unius FA 2qualis bafialterius FB.
imili ratione, ope triangulorum AEF, CEF,
oftendetuf FA 2qualisFC. Tres igitur FA,
- ¥B, FC zquales funt inter fe: & propterca
circulus, qui defcribitur centro F , intetvalio.
uc FA , quum tranfeat quoque pes punéta
de,defi_riptusd erit circa triangulum ABC.
! crat faciendum
@ ' SCHO-

£1) Prep.1cib.1. Prop.1adib.z,
b b L2 £t
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' © &4, Quarefi jungantur

x ptm&g'D s & E per

.reflam DE , angali,

‘ quos cwm refla ifiza DE

: ecdem perpendiculares

' efficiunt , erunt duobus

B C relis minoves : atque

LIBER QUARTUS. 127
SCHOLIUM

Perpendiculares DF,
EF , qua.ex puntlis D,
¢ E fuper ipfis AB,
AC eriguntur , debere

£ matud occurrere in
pun8o aliquo F , nemo
non videt . Sunt enim
anguli ADF , AEF re-

adeo per axioma deci-
mum tevtium produtte
tandem conveniens in-
ter fo. Jam pun@umF | in quo perpendicalares
ille fibs mutud occurrunt potejf effe vel intra
triangulumyvel in bafi ipfius, vel denique extra

_sriangulum : nempe pront angulus BAC el eft

acusus , vel re€lus, vel obenfus,
‘PROP. VI. PROBL..VI,

s daso civenlo quadratum deferibere.

-DAtus fit circulus ABCD . Oportet, in o

quadratum deferibere, *
Ducantur in circulo duz diametri AC,BD,
quz in centzo E fe fecent ad angulos retos.
. K¢ Tum
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Tum jupgantur re@z
B, BC, CD, DA.
D:co,ABéD effe qua~

B dratum quafitum.

B Quoniam enim E een~
trum ef} cirenliA BCD,
erit AE ®qualis CE.Eft
awtem -BE communis.

o Erunt igitur-duo latera

AE, BE trignguli AEB zqualia duobus late-

ribus CE, BE trianguli CEB, alterum alteri.

Sunt etiam xquales. anguli fub lateribus iis

contenti , quum uterque ipforum ex. con-

{truétione Gt reftus .. Quare erit [1} bafis:

unius AB zqualis bafi alterius BE . Simili

ratione oftendetur & BC 2qualisCD , & CD-
aqualis DA . Quatuor igitur AB, BC,CD,

DA =quales erunt inter fe ptroptereaque

ggura BCD =zquilatera erit. Eft etiam re-

tangula. Sunt enim AC , BD diametri;:
adeoque quum unaquzque ipfarum. dividat
gircuium in duos femicirculos, erit quilibet
angulus figure ABCD in femicirculo , &

confequenter (2)re&tus. Figura igitur ABC D,

: :uum zquilatera fit , & reffangula , qua-

ratum erit. Proindeque in dato- cireulo de-

‘feriptum eft quadratum. ABCD. Quod erat

faciendum,

PROP. VIE. PROBL. VII.
Circa datum cirmlmgéuadrctum deferibere.

Sto cireulus ABCD:-. Oportet , cirea

+ 1pfum quadratum defcribere ..

o

f1) Propadibx. [2] Prep3v.libi3.

Du-
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F__A & . Ducantur _etiam
i binz diametn AC,
BD , qua in centro
E fe fecentad angu-
los reGtos. T um ex
pun&isA,B, C,D
1pfis AC , BD per-
b | pendicufares (1] re-
fpetivé erigantur
FG, GH, HI, IF, quz conveniant in punétis
E,G,H, 1. Dico, FGHI effe quadratum quz-
tum. . -

Quoniam enim re&z GF, BD,H I infiftunt
ad angules reftos fuper AC , ez parallele
eruntinter fe . Et fimiliter quoniam reftz
FI, AC, GH infiftunt ad angulos retos fuper
.Bl_),lﬂ’&tpl ue inter fe parallelz erunt.Quum
igitur CF, CG parallelogramma fint, erit
(2)ipfi AC =qualis tam FI,quim GH.Quum-~
que fimiliter parallelogramma fint BE, BI,
eritipfi BD aqualis utraque ipfarum GF, HI.
Sunt autem AC, BD, tanquam diametri ejul-
dem circuli, sequales inter fe . Quatuor itaque
FG,GH,HI, IF etiam inter fe 22quales erunt:
prgpteregaque figuraFGHI zquilafesa erit.Eft
etiam reétanguia , quum propter parallelo-
gramma EF ,EG, EH, Elanguli ¢jus zqua-
les fint jis,, quosbinz diametrt AC ,BD mu-
tua fe€tione conflituunt in centro E . Erit

gitur figura FGHI zquilatera fimul , & re-

tangula ; adcoque quadratum erit. Itaque
cirea datum circulam defcriptum eft quadra-
tum FGHI. Quod erat faciendum. ROP

E1) Propardibsi (2 Propaadibix,
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PROP. VI1II, PROBL. VIII.
In dato quadrato civeslum deferibere

. Datum fit quadra-

B tum ABCD. Opor-

tet, in ipfo circulum
' defcribere.

i F Secentur latera

: - AB, BC btfariam[1}

in lf, & F,exquibus

fuper ifdem AB,BC

€ perpendiculares ex-

citentur [2]JEG,FH,

fe mutud fucantes in I. Dico, circulnnm yqug

defcribitur centro I, intervallogue IE, efle

circulum quazfitum.

Quoniam enim A BCD quadratum eft, erit
AB=zqualis BC. Sunt autem ex conftrutio-
neduz AB, BC feftz bifariam in E, & F.
Quatuor igitur AE,EB,BF,FC zquales erunt
mter fe. Jam verd unumquodque ipforum
Al BI, C], DI parailelogrammum eft; adeo-
guc (3] AE eft 2qualisHI, EB qualis IF,

F zqualis EI, & FC zqualis IG. Itaque
quatuor HJ, IF, EI, 1G etiam inter fezqua-
les erunt . Et propterea circulus , qui de~
fcribitur centro I, intervalloque IE, tranfi-

“bit etiam per punéta F,G,H. Contingunt
‘autem circuli_hujus circumferentiam latera
dati quadrati AB, BC ,CD, DA, quum dia-
metris EG, FH ad reftos angulos infiftant,
%uarc in dato quadrato ABCD defcriptus
et circulus EFGH . Quod erat facif)riggg.

{1) Prop.1o.diba, [2] Prop.xx.lié.:.
33 Prop.33ibas. -

‘
s N
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PROP, IX., PROBL IX.

, Cirea datuns qusdvasums circulum defcria
ere.

!

Efto quadratum
ABCD . Oportet,
circa ipfuma deferie
) \ bere circulum.

B ] Ducantur diago-
' males AC , BD, fe
rautud fecantesin E.
Dico, circulum, qui
defcribitur centro E,
] intervalloqgue EA,

effe circulum quefitum. -
Quoniam enim ABCD quadratum eft, erit
AB zqualis BC; adeoque , quum ifofceles
fit triangulum ABC, erit (.x) angulus BAC
2qualis angulo BCA . Sunt autem anguli
omnes_cujufcumque trianguli fimul [2] duo+
bus refis zquales . Quum igitur propter
uadratum retus fit angulus ABC , femire-
&us erit tum angulus BAC, cum angulus
BCA . Simili ratione oftendetur femireétos
- effeangulos ABD, ADB: ex quo fequitur,
‘angulos quadrati feftos effe bifariam per
diagonales"AC , BD ; adeoque non modd
ipfos, veyutt etiam & egs , in quos feéti funt,
‘zquales ‘¢ffe inter fe ."Quum igitur angult
BAE, ABE zqualesinter fe fint , erunt etiam
(3) zqualia latera EA , EB, qua angukl)s il-

~ 0s

1] Prop.glibx. (3) Prop. 2;34'['.1; '
bl Frovsdi, @ Proes

U
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fos fubtendunt . Quumque eadem ratione
eoftendatur EB 2qualis EC, & EC. zqualis

ED; erunt quatuor EA, EB, i'ZC, ED zquales -

inter {e ; atqueadeo circulus, qui defcribitur
centro B, intervalloque EA , tradfibit etiam
g:r.pun&a B, C, D. Usade , quum anguii
ti quadrati contingant circult hujus cir-
cumferentiam , idem- defcriptus erit circa
quadratum . Quod erat faciendum..

PROP. X. PROBL. X.

Equicrure sriangulum ituere o, oujns
. mterque angulorum ad bafim duplus fit anguls
wereecalis..

Exponatur - re&a
uevis AB, quxe
ecetur fubinde. in

C, [1]ut re&angu-
. lum ex AB in BC
zquale fit quadra-
to ex AC . Tunmr
centro A , inter-
' valloque Aﬁ deferi~
pto circulo ﬁ)E » applicetur (z) 1n circulo
diorefta BD =zqualis ipfi AC, jungaturque
AD. Dico, ABD efle triangulum ifofceles,
feuzquicrure quzfitum. |

(]:nngatur etenim CD, & circa triangulum

.ACD(3) cireulus defcribatur . Quia 1gitur
reQangulum ex AB in BC ﬁqale eft quadra.
to ex AC . eftque ex conftruétione Al 21?:&

N

{1] Prap.n.l{iz. [2] Fld}.l.ﬁl(lz“}% ..-_
3} Prop.gBusus. ' A

i
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tis BD ; erit idem reltangulum ex ABin BC
squale quadrato ex BD . Unde, quum extra
circulum ACD fumptum fit punétum B, ex
2‘110 cadunt ad ¢jus circumferentiam dux re-

z linez BA , BD, & re®tangulumex ABin -
BC zquale fit quadrato ex BD ; erit reftaifta
BD (1) tangens ejus circuli: adeoque angu-
1us BDC, tangente, & fecante contentus, z-
qualiseri¢ (2] angulus CAD, inalterna cir-
culi portione conftituto ; & confequenter ap-
pofito commuuni CDA , erit_totus angulus

DA, five etiam DBA, 2qualis duebus angu-
lis CAD, CDA. Jam verdin triangule Aé b
latus AC produ&um eft in B ; atque adeo
tif{dem duobus angulis CAD &D zqualis’
cft etiam angulus exterior B¢D (3). Itaque
erit anguius DBA 2qualis angulo BCD, Et
propterea latera BD, CD, qua fubtendunt
angulos illos , zqualia erunt [g interfe. Elt
verd BD aqualis AC. Quare & CD ipfiCA
zqualis erit. Unde,quum ifofceles fit triane
gulum ACD , erit angulus CDA zqualis an-
gulo CAD. Oltenfus ¢t autem angulus CDB
zqualis cidem angulo CAD. Totus itaque
.niulus BDA, five DBA duplus erit ipzus
CAD. Etpropterea eonftitutum eft trian-
gulum ifofceles BA D, cujus uterque angulo-
rum ad bafim duplus eft anguli verticalis .
Quod erat faciendum. .

_ PROP.

1 Pup.;wli&.j (2 Pro\pnz.h'b. .
[LA Prop32.4ib.1. {4} Prop-z.lib.x.g
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- PROP. XI. PROBL. XI.

In dato circulo pentagonum aquilaterum,
© equiangulum de/grxbere.

Datus fit circu-
las ABCBE . O-
‘portet , irf eo de
fcribere pentago-
num 2quilaterum,
& zquiangulum,
hoe eft - fisuram;
quz habeat tum -
quinque Jatera, ex

. " qubus conftet, z.
‘qualia , cuth argu«
Jos, quos latera illa mutuo oecurfir confti.
tount, zquales. ) :
* Conftituatur triangujum ifcofceles GFH,
cujus uterque angulorum ad bafrm duplus
fit anguli verticalis (1) . Tum ia dato cir-
culo ABCDE defcribatur (2] triangulum -
CAD =zquiangulum ipfi GFH, quod proin-
de fimiliter ifofeeles erit , eritque etiam in
€o uterque ansulorum ad bafim duplus an-

- gult verticalis . Deinde fecentur anguli

ACD, ADC bifariam3) ger reas CE, DB,
junganturque puncta A, B,C,D, E perre-
&as, AB, BC,CD, DE, EA . Dico, ABCDE
effe figuram quelitam.
QOucniam enim uterque angulorum ACD,
ADC dupiuseit anguli CAD), ixdcmquel_o.n-
. guli

(1) Pwp.xO.huia;t. [2] Prop.zlomjss.
(3] Prop.g. lib.. 4
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1i ACD, ADC feéti funt bifariam per re.
as CE, DB erunt ?:uinque- anguli ADB,

BDC,CAD DCE » ECA =zquales interfe.
Sed in 2qualibus circulis, atque adeo ed ma-
gis in eodem circulo, xquales anguli 2quaki-
bus arcubus infiftunt, five ad.centra, fivead

eircumferentias fint ﬁtiE[ xE]:.AQuinque dgls-
b

tur arcus AB,BC,CD, D »quibus infi-
ftunt ii quinque anguli , zquales erunt inter
fe. Quare zqualia quo:g:e crunt inter fe ipfa
quinque figure latera AB, BC,CD, DE, EA;
gmm in 2qualibus circulis, & confequenter

magis in codem circulo, 2quales arcus z-
quales quogue reftz fubtendant (2). Eftigi-
tur figura ABCDE zquilatera. Sed eft etiam
zquiangula. Quum enim arcus BC zqualis
fitercur EA , appofito communi CDE, erit

arcus BCDE zqualis quoque arcui CDEA.In

2qualibus autem circulisanguli , qui fivead
centra, five ad circumferentias pofiti, zqua-~
libus arcubus infiftunt , zzuales €3) funt inter
fe. Eritigitur angulus BAE zqualis angulo
CBA . Eademque ratione & reliqui figure
aoguliinter fe 2quales oftendentur. Indato
itaque circulo A BCDE deferiptum eft penta-
gonum equilaterum, & 2quiangulum . Quod
erat faciendum.

PROP. XI1. PROBL. XIL

Circa datum circulum pentagonum equilate
yum, & aquiangulum defcribere

DAtps fit circulus ABCDE . Oportet,
irca eum pentagonum zquilaterum,
‘ & zquian- -

(1) Prop.26Jib.3. (2) Prop.aglib.z.
[33 Prop.27.ib.3. @) Prpaskids :
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& zquiangulsm
defcribere. -
Defcribatur - (1)
primum in ¢o pen-
tagonum equilate-
rum, & @quiangu-
Jum; fintque A , B,
C, D, E pun&la
circli{grentise, que
dlud determinant,
- ita, ut zquales fint
arcus AB, BC,CD, DE,EA . Tum invento.
'L_z] circuli centre F , ducanturradii AF, BF
F, DF, EF, quibus ex punéhis A, B, C, D, £
perpendiculares (3) refpectivé erigantur GH,
HI, IK,KL, LG, quz conveniant inter fein
pun@tis G, H, 1, K, L. Dico GHIKL effe fiv
guram quafitam. .
Jungantur etenim reéte FG, FH, FI, FK,

FL. Ett}uoniam trianeula FAH, FBH fune
gula

rectan ex conftruttione , erit [4] qua-
dratum ex FH zquale, tum quadratis , quae

- frunt ex AF, & AH , cum quadratis, quz

fiunt ex BF , & BH. Quare quadrata ex AF,

. & AH 2qualia erunt quadratis ex BF, & BH.

Eftautem AF quadratum aquale BF quadra-
to. His igitur demptis, fupererit AH qua--
drztum quale BH quadrato. Et propterea
AH ipfi BH zqualis erit. Unde, quum f(int
duo latera AF, AH trianguli FA zqualia
duobus lateribus BF , BH triangult FBH, al-
terum alteri , 8 zquales quoque anguls fub
: - iis

1 Prop.'x I.Mas. (2) Prop.1lib.3,
{3} Prop.xvlibx. [4] Prop.7adib.x.
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i1g lateribus content: , utpote refi ex con-
3 fru@ione; erit (1) tumangulus AFH zqua-
- disangulo BFH , cum angulus AHF =quaiis
t angulo BHF: adeoque uterque ipforum AFB,
w AHB feQus erit bifariam per re€tam FH.
u Nec diffimiliter oftendetur , fe€tum efle bifa-
@ riam per reftam FI utrumque angulorum
4 BEC , BIC. .
n  Etquoniam zquales funt arcus AB, BC,
3 erunt (2) etiam zquales anguli AFB, BFC,
# qui arcubus illis infiftunt . Ex oftenfis antem
« anguli ilti fe&®i funt bifariam per reftas FH,
+« F1. Entigiturangulus BFH zqualis angulo
¥ BFI. Sedzquales pariter funt anguli FBH,
D; FBI, quum uterque ex conftruétione fit re-
5} &us. Duo igitar triangula BFH, BFI habent
21 duos anguios duobus angulis zquales , alie-
f rumalteri. Unde, quum habeant latus BF

commune, habebunt ququue {3] fatus BH
1 #quale lateri BI, & latus ¥H zquale lateri
Lv: F}. Eft igitur!—fl fe&a bifariam in B..Simili-
s+ ter autem oftendetur , & GH fe@am effe
¢ bifariam in A. Quare, quum fit AH zqua-
1 lis BH, erit tota GH tot1 HI pariter zqua-
i lis. Quumque eadem ratione oftendantur z-
{ gxalia inter fereliqua figure latera; figura
. GHIKL zquilateraent .
y Rurfus, quum duz FH, FI oftenfa fint
, -xquales inter fe, triangulum HFI ifofceles
: erit, %!lar,e angulus FHI zqualis erit(4) an-
- gulo FIH.Oftenfum eft autem,angulos AHB,
. BIC fe€tos effe bifartam perreQas F FI
- atque adeo duplos effe angulorii FHI ,hl‘f-
' : Itaque -

o

[x] Prop.adiba. [a] Prop.zy.lib;g.
(;) gropoléohbolo (4) Prop.s.ﬁb-(. A
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Ytaque & 1pfi anguli AHB, BIC inter fea-
quales erunt . Quumque eadem ratione often-
jantur zquales inter (e reliqui figure anguli;
erit fizura GHIKL @quiangula. Oilenfum
autemeft, eamdem figuram efle etiam ®qui-
lateram. Erit 1gitur figura GHIKL zquila-
tera fimul , & zquiangula. Et propterea cir-
cadatum circulum ABCDE defcriptum eft
sentagonum zquilaterum , & 2quiangulum.,
Quod erat faciendum.

PROP. XI1II. PROBL. XIII.
In dato pentagono equslatero , © eqniangu+
& cireulum deferibere. .

Datum {it pen~
tagonum =qu:la-
terum, & zquian-
gulum ABCDE,
Oportet, in ¢o cir-
culum defcribere,
- Secentur (1)an-
guli ABC, BCD
bifariam per reftas
BF, CF, quz inter
: . fe convemant in
¥,& fuper BC perpendicularis (z) demittatur
*Q. Dico, circulum, qui defcribitur centro F,

atervalloque FG,effe circulum quafitum.

Jungantur etenim re&tz AF , EF;DF, &
_'uger aliis pentagoni lateribus ¢D ,DE, tA, ]
AB perpendicula refpettivé demittantur *
FH,FI,FK, FL. Quiaigitur ex h)g:otheﬁ
pentagonum eft zquilaterum , erit A zlqua-

s

t(l) P'o’:’.li‘olo [2] P’p’.-lz.l“llc
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s BC. Eft verd communis-BF . Quare duo
fatera BA, BF trianguli ABF =zqualia erunt
duobus lateribus BC , BF trianguli CBF, al.
terum alteri . Sunt autem xquales qucque
anguli {ub iis lateribus contenti, quum ex

“conftru&ione angulus ABC feftus fit bifa-

riam per re&tam BF . Erit igitur {1]angulus
BAF =2qualis angulo BCF . Et propterea,
uemadmodum angulus BCF femiffis eft ip-
ius BCD, itaquoque erit angulus BAF fe-
miffis ipfius BAE ; quum propter pentago-
num zquilaterum fimul , & zquiangulum
equales fintanguli BDC, BAE. Ex quo (e-
vitur, angulum BAEetiam feftum effe bi-
?amm perreétam AF,

Simili autem ratiocinio oftendetur, fettos
efle quoque bifariam per rectas EF ,_’DF an-
gulos AED, CDE. Unde facile erit often-
dere , zqualia efle inter fe demiffa perpen-
dicula FG, FH, FI,FK,FL. SiemMm confi-
derentur , exempli gratia , triangula duo
CGF, CHEF, hzc habere comperientur duos
angulos duobus gngulis 2quales , alterum
alteri, & latus Cl'g commune . Quare erit
etiam (2) FG zqualis FH . Ita igitur quo-

ue oftendetur :rctxahs FI, FI zqualis

K, & FK zqualis FL : proindeque , (guum
omnes ¥G,FH ,FI,FK ,FL inter fe fint 2-
%ual_es ; circulus , qui deferibitur centro

’ mtcrvailoaue FG , tranfibit non modd
ger lgl.m&um . yerum etiam per punéta H,

s K, L . Contingunt autem circuli hujus
circumferentiam latera BC, CD, DE, EA,
AB, quum radiis FG,FH, FI,¥K , FLad

- reftog

[1] Prop.4. 1;6_.1. [z] 'Préf.zt.lib.:,
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reftos angulos infiftant . Itaque circulu!
GHIKL defcriptus erit in dato Sentagono‘u
zquilatero, & xquiangulo ABCDE . Quod,
crat faciendum. |

PROP. XIV. PROBL. X1V.
Circa datum pentagonum equilaternm , &
eqniangnlum circulum deferibere, .

Datum fit pentage-
num zquilaterum, &
xquianguld ABCDE.
Oportet , circa ipfum |}
circulum defcribere.

Secentur anguli (1)
ABC, BCD bifariam
per rectas BF, CF, qua
. inter fe conveniant in
F. Dico , circulum , qui defcribitur cen-
2’0 F, intervailoque FB, eflc circulum quz-

fum.

Junganturetenim re&tz AF, EF, DF. Et
perinde , ac in antecedente , oftendetur
quoque fetos -effe bifariam per re®as iftas
angulos BAE , AED, EDC . Ex que fe-
quitur, zquales .effe inter fe , non modo
angulos pentagoni dati , verum ctiam eos, in
quos ii fech funt . Unde facile erit oftende-
-re, zquales cffeinter fe re&as AF, BF, CF,
DF, E :‘ncm%c quia triangula AI’-'B, éFC,

b,DFE, FA obangulos, quesadbafes

habent #quales , fiunt [1‘1 ifofcelia . %m

autem gquales h’qt re&z AF , BF ,CF DF,

EF , circulus, qui defcribitur centro F, in-
: ter-

1) Prop.olsh.x, (z) Prop6dib.x,
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tervalloque FB , tranfibit non modd per pun-
&um B, verum etiam per punétaC, D, E, A ;
& confequenter defcriptus erit circa datum

entagonum zquilaterum , & zquiangulum,
&md erat faciendum,

PROP. XV. PROBL. XV.

Indato circulo bexagonum equilaterum o Gr
#3uiangulum defcribere

Datus fit circulug

. ABCDEF. Oportet,
‘1n co defcribere hexa--
gooum zquilaterum,
& zquiangulum , hoc

AVA
\/\/

1=F eft figuram , quz ha-.
beat xqualia, tum fex

latera, ex quibus conflat, cum fex angulos,
quos latera 1lla mutuo occurfu conftituunt,
Per centrum circuli ‘G ducatur diameter
AD. Tum centro D, intervallogue DG de-
fcribatur circulus alius GCE, priorem fecans
in punétis C, & E. Jungantur porro rcltx
CG, EG, que producantur ufque donec da-
ti circuli ¢ircumferentiam fecentinF, & B.
Denique pun&ta A,B,C,D,E, F jungantur per .
reftas totidem AB, BC,CD,DE, EF,FA.
Dico, figuram ARG Ei" s his reétis compre-
henfam, effe hexagonum quzfitum.

Quum enim G _centrum it circulit ACE,
re€txGC,GD, GE y velut dufle d centroad
circumferentiam, xquales erunt interfe. Et
finmdites, quia D centrum eft circuli CGE,
crunt re&e DC, DG, DE etiam duilz a cen-
tro ad circumferentiam , atque adeo pariter

' P § xqua~
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L requales interfc. Ei-
dem 1§1tur DG zjua~
hs eft tam utrague
A ipfaram GC, GE,qua
utraque ipfarum DC,
DE. Quare & omnes
o DC,CG,GD,Gt,DE
inter fezquales erunt. Et l;»rp(-;gtcrea\_ utrumri-
que triangulorum CDG, DEG zquilateruna
crit.
Jam triangulum zquilaterum eft etiam

rquiangulum ; adeoque , quui omnes angu-
Ii cojufcumque trianguli fimul [ 1 ] duos: re-
&bvs adzquent 4 uterque angulorum CGD,
DGE duerum re€torum tertia pars erit . Sunt
autem duo anguli BGC, CGE fimul (2) duo-

busre&is zquales . Quare duorum reftorum

tertia quoque pats eri¢ angulus BGC . Et

propterea tres anguli BGC, CGD , DGE

Zquales erunt inter fe , quibus %mm {int

z;galcs [3]) totidem alii anguli EGF, FGA,

AGB, velut ad verticem cumiiis conftituti;

erunt fex anguli AGB, BGC ,CGD, DGE,

EGF, FGA ommes inter fc 2quales: & con.

fequenter zquales uo?-)ue erunt inter fe,

tum arcus AB, BC,CD,DE, EF, FA (), qui-

bus infiltunt anguli illi ; cum relz AB, BC,

€D, DE, EF, A, quz |
unt. \

_ Eft jsjtur figura ABCDEF zquilatera . Sed
cltetiym zquangula . Nam quumarcusCD

bis R R
" Y- e mrmnamsissngl
(1) Pfap,;z.l';'b.t. (2) Prop.i3bib.r.
(23 Propuas ib.t. 4] Propabdib.s.
(5) Prop.aglib.3.

|
i
i
o

5] arcus illos fubten-
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ualis fit arcui AB ; appofite communi
A , erit arcus CDEFA =qualis arcui

DEFAB. Ft proptereca, quia zqualibus ar- ,

cubus (1) xquales quoque anguli infiftunt,
five ad centra, five ad circumferentias fint
ofiti ; erit angulus ABC xqualis angulo

CD. Necdiflimiliter oftendctur, zquales

" efle inter fe reliquos figure ax;ﬁulo: . Itaque
in dato-circulo _defcriptum eft hexagonum

2quilaterum , & aquiangulum- ABCDEF,

Quiod erat faciendum. ' _

COROLLARIUM.

Patet autem  latus preds€li hexagoni CD
equale effe radio ipfius cerenli DG ; atque ades
an praxi longe. facilies deferibs pofle in dato
circulo hexagonum aquilaterum o & quiangy-
lum : nempe, fi fumgto vadio cireuls 15 civ-
cno ex uno civcumfeventie funElo eoufque in-
tra circumferentiam aptetur , domec’ ad pri-
mum. sllud pun&lum perveniatur . Sed liquet
etiam , circuli civcumferentiam magis , qudm

ter o diametrum continere . Sex emsm latera

hexagons triplum diametri conflituunt o que
tamen fimul minora funt circumferentia cir-
culi. ' ’ e T

- SCHOLTIUM.

_ Quemadmodum poft troblema de defcriben.

do pentagono aquilatera o € wquiangulo ip

dato circulo fubgunxit Euclides tria alia prp

blemata y unum de eo defcvibende-circa datym
: L2 cir-

— -

" (1) Prop.agdib3.

-



244. ELEM.GEOM. PL.
circulum ; alverum de circule in ipfo defcriben-
do ; €& tertium de circulo circa idem deferi-
bendo : sta quoque poft appofitum problema de
defcribendo hexagono aquslatero y & aquiangu-
+dosm daso ciremlo , fubneBlenda crant tria alia
efufdem genevis problemata ; hoceft unum de
defcriptione ejus civea datum civeulum ; alte-
rum dedefersprione circuls indata illafigura;
& tertium de deferiptione civculi eirea camdems
datam figuram . At hac omifit Ewclides, nors
quod de 135 non cogiraverit , fed fortd quia no-
vit, eafacili negotio folvi poffe eadem omnino
ratione , qua cadem foluta funt , quum de pen-
2agono gquilatero , & aquiangulo quafiio eras.
Unde monitum LeElovem hic velim, in bac ma-
teria problema , quod ommem mvoZlm defficsel- -
tatem , effe de deferibendafigura, que equila. -
tera, © equiangula fit , indato cireulo . Nam -
uantum ad_problemata de deferiptione ¢jnf-
zem figure csvca datum circulum , vel de deferi-
Prione civiuls in ipfa~ vel circaipfam , hec nul-
~ dam habent difficultatem ; quum methodus ea
Jolvendi fie ipfifimailla, qua foluta fucrant,
quum de pentagono agebatwr.

PROP. XVI. PROBL. XVI.

Indato cirenlo fnd:mgam equslaseram
& cquiangslum gfcribera. # ?

DAtus fitcirculus ABCDE. Oportet, in

eo defcribere quindecagonum zquilate~
rum, & @quiangulum, hoe eft figuram quin-
decim laterum ®qualium, & totident angw-
lorum fimiliter sequalium, R
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Res igitur eoredit, -
ut datam circumfe.
rentid in quindecim
partes zquales divi-

' damus. Quod quidem
C obtinebimus hae ra-
E tione . Defcribatur
rimd in dato circu-
. 0{(1; triangulum 2.
Quilaterum , fitque AD unum ex ejus lateri-
bus. Quindecim itaque partium , in quas die
videnda eft tota circuli circumferentia , quin-
gug continebit arcus AD . Defcribatur dein-
e in eodem circulo dato (2) pentagogum m.
quilaterum,& zquiangulum,fitque A B unum
ex cjus lateribus. Et earumdem quindecim
artium tres erunt inarcu AB; atque adeo
duz in arcu reliquo BD, Et propterea, fiarcus
ifte BD (3) fecetur bifariam in C, erit BC,aut
. CD una ex quindecim illis partibus. Wnde,
fi cceterz omnes capiantur, & iniis fubtenfae
ducantur, figura fubtenfis iftis contenta erit
uindecagonum zquilaterum, & xquiangu«
Jum quafizum. o

L;  GEo

1) Prop.2bujus. (2) Prop. h A
g;) Frpsatihg. ) Prop.1i.bwjus
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LIBER QUINTUS.

DEFINITIONES.
1

Ars cft magnitudo magnitudinis,
minor maforis,quando minor ma-,
Jorem metitur ; hoc eft, quando|
minor aliquotics fumpta majo-
rem adzquat . Sic numerus 2 eft
OSSR, pars numeri 10 3 quia quinquies

fumptus, conficit 10." Et numerus 3 eft pars
Aumert 12 5 quia quater acceptus adzquat 12.

Hujufcemodi pars, quz totum , 2d quod re-
Jertur, exalte metitur, vocatur {peciatim pars
aliguota:idque ad differentiam partis aliquan-
3=, que totum fuum nequaguam metitur
¢xalle, fed aliquoties fumpta, velillud ex.

. cedit, vel ab cg?leﬁcit 5 veluti eft numerus 2

--Tefpettu alterius g ; vel numerus 3 relatead

abum 13,

Quod fi contingat; magnitudinem aliquam
minorem duas , aut plures alias majores meti-
1 ; tunc magnitudo i/la minor vocabitur pars
communis aliarum . Sic numerus 2 eft pars
communis numerorum é , 8, 10 ; quia UsuM-

uemque iftorum exalte metitur.

Sed i fuerint duz magnitudines minores,
qux Egue amctispur duas alia majores;

H
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g di fimil
tunc ex dicentur partes {imiles , aut zqus-

partes iftarum; veluti funt numeri 2, & 3 re-
“fpettu. numerorum 8, & 12 : nam ficuti 2
quater metitur 8, ita 3 quater etiam meti-

' II. ¢ !
' Multiplex verd et magnitudo magnitudi-
nis, major minoris , quando magorems metitur
"mmor ; hoc eft, quando majorem adzquat
minor aliquoties fumpta . Sic numerus 10 eft

multiplex numeri 2 ; quia i ifte quinquies
. fumatur, prodibit 10. ‘Atque ita quoque nu-
merus 12 eft multiptex numeri 3 5 quia ifte
.quater acceptus conficit 12, :
Hujufmodi totum , quod a parte , ad quam
refertur, exafte menfuratur , vocari quoque
-poteft totum aliquorum : .idque ad differen~ -

tiam alterius tetius , ‘qfn‘lod 4 parte fua nequa-
-quam men{uratur exalte , quodque proinde
totum aliquantum poteft appeHar: ; veluti eft

" mumerus 9 refpeltu alterius: ; vel numerus

13 relateadaliumy. - . & .
"Quad fi contingat ; maghitudinem aliquam
majorem a duabus , aut pluribus aliis minoris
bus menfurari ; tunc' magnitudo illa major
vocabitar multiplex commanis aliarum . Sic
numerus 12z eft multiplex communis: nume-
forum a, 3 4 4 4 65 quna-ab horum unoquoqod
exafte menfuratur, . 1 . St
*. Sed fi fuerint dow magnitudines majores,
§uas zque-metiantur dux alie magnitudmes
minores ; tunc illa dicentur multiplices,fimis
les  aut 2que multiplices iftarum ; velut fimt
numeri 8. & 12 refpe®u numeropum 2 , & 3
nam ficuti 2 quater metitur 8, fic 3 quatet
otiam metitur 12, « : S
- " La I
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Ratio eff duarum magnitudinum efufdem ge-
neris mutna_quedam_fecundum quantitatem
Aabitudo . Nempe, fi_comparentur inter fe -
magnitudines dux ejufdem generis, & inea-
rum comparatione nen ad alind attendatur,
quam ad splarum quantitates ; ejufcemodt
- somparatio rationts vocabulo appellabitur.
Exquo colliges, compamtionem. duarum
‘magnitudinum vocandam efle rationem,quo-
tiefcumque habentur hae duo. Primum, ut
-magnitudines , quée coryparantur. inter fe,
fint ejufdem generis r que quidem quales
fint, fequens oftendet definitio. Et deinde,
©t in iis compgrandis non ad aliud, quamad
proprias ipfarum quantitates attendatur .
Coeeterum ex aragnitudintbus, inter quas
ratio fubfiftit, ea , quz confertur , vocatur
antecedens ; illa verd, cum qua. confertur,
‘¢onfequens rationis nuncopatur. 1ta fi ratio
fit inter duas magnitudines, quas vaco A , &
B, conferaturque A cum B ;. dicetur A ante-
xedens rationis, 8 B confequens appellabis

m.
1v. o :
Magnitudines dicumur effe ejufdem generis,
qusm multiplicata [ hoc eft aliquoties acce-
ez, ] palpxm fe mutud fuperare, Ugde ron
anter alias magnitudines ratio fubfiltere po.
teft, quim inter cas, quee ejufmadi funt,, ut
£ minor ipfarum aliquotics capiatur , valeag
tandem majorem fuperare . .

_ Linea igitur eft ejufdem genmeris cum zha
hnea , & cqpfequenter comparatz inter fe
ratione guantitatis, poffunt. ratienens habes
e : quandoquidem linea minor, fi ahqu?m

. . - u-
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fumatur, hoc eft bis, ter, quater , &c. poterit
tandem lineam majorem fuperare . Et ea-
dem ratione , tam duz fuperficies ,quam cor.
poraduo dics debent magnitudines ejufdem
generis . : e

Linea autem cum fuperfici¢ nequaquam
eft ejufdem generis , nec proinde compara-
te inter fe mutud ratione guantitatis, pefs
fuat inter fe rationem habere : nam tan.

-tum abeft , utlinea aliquoties fumpta fupers

ficiem excedat , ut neque etiam in fuperfi
ciem verti poffit. Atque itaquoque nec li.:
nea, nec fuperficies eft ejufdem generis cum

corpote,
ot V.

_ Proportio autem.cf} duarum rationum equas
litas, feu sdentitas . Nempe, {i habeantur duz
sationes, que fint ceedem , feu 2quales inter
fe; xqualitas, feu identitas ifta earum ratio~
num proportionis vocabulo appellabitur.
Quz verd rationes dicendz fint ezdem, fen
aquales inter fe, fequens definitio nobis ex«
plicabyt, . Cel

Ex eo autem , quod proportio fit equalitas,
feu identitas duarum rationum,fit, ut in omar
propertione fint duo antecedentes , & duo
confequentes. Itafiratio, quam ha!i‘gt Azl
B, =zqualis fit rationi, quam habet Cad D;
adeo, ut A fitad B, velutieft Cad D : erunt
A, &C duo antecedentes, B autem, & 1P
duo confequentes. :

Dua rationes dicuntur eadems, fou aqualss
inger fe , quum antecedentinm eque ﬂuitip (B
cia quavis vel una deficiunt , vel una sdequant,
vel wna [uperans eque muftz'plicia confequene
Ls tpm
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Senm uscumaue fumpta . Sic ratio , quam ha.
bet A-ad B, dicetur zqualis rationi ,guam ha-
bet Cad D, fi antecedentium A , & C 2:que-
amuitiplicia qualibet M, & N vel una defi-
ciant, vel una adzquent, vel unafuperent
confequentium B, & D aquemultiplicia ut
cumque fumpta P, & Q.

Sedulo autem notare hoc loco oportet,
quod ut duz rationes juxta hanc definitio -
nem dicantur exdem, feu 2quales inter fe;
haud quidem fatis {it, aliqua antccedentium
'_‘zgucmultlphcm, vel una deficere, vel una
adequare , vel una.excedere aliqua confe-
quentium zquemultiplicia : fed necefle fit,
- ut id de omntibus omnino zquemultiplici-

Dbus, quee fumi poffunt, tam rec}pe&q antece-
_dentium , quim refpectu confequentium, ve-
gum fit. Nam fi utique vel in uno cafu id
Jocum non habuerit, procul eft, ut due ra-
tionesdici poflint exdem , feu xquales ins
terfe. :

o VIIL

Upa ratio dicitur altera major , awuym ta-
Jia reperire licet wquemsitiplicia anseceden-
2ium , < confequentinm , ut multiplex ante-
(sedentis prioris vationis excedat multiplex (yi
‘confequentis , fed multiplex antecedentis alte-
\riusrationis non excedar multiglex fui confea

entis . Itaratio, quim habet Aad B, di-
cetur majer rafione, quam habetC ad'D, fi
utique reperiri poffint antecedentium 4 , &
€ talia zquemultiplicia M, & N, ngc non &
gonfequentium B, & D talia equemultipli-
cia, P, & Q, ut M fuperet P, fed N non fu-

Altthlcrqmquc notase feduld o;:o;tef,

: ’ quad,
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quod, ut unaratio juxta hanc definitionem
dicatur aitera major , haud quidem necefle
fit ,omnia , tum antecedentium, cum confe-
quentium xquemultiplicia efle talis naturz,
ut multiplex antecedentis prioris rationig
excedat multiplex fui confequentis , multi-
-plex verd antecedentis alterius rationis non
excedat multiplex ful confequentis ; fed fa-
tis fit, fi id vel inuno tantum cafu reperia-

tur. :
. VIIL .
Magnitudsnes, que eamdem rationem intey
Jehabent , dicwntur proportionales. lta fira-
/tio, quam habet A ad B, aqualis fit rationi,
quam habet Cad D ; quatuor magnitudines
A ,B,C, Ddicentur proportionales .Quod fi
autem ratio, qu cit inter A, & B, non fit @-
.qualis rationi, qu eft interC,& D ; tunc
-guatuor magnitudines A,B, C, D nequaquam
dicendz funt proportionales . '
Proportio autem in tribus pauciffimis termi-
w;s confiftit . Etfi enim proportio, velut dua~
Tum rationum zqualitas, natura fua quatuor
terminos exigat, hoc e(t duos antecedentes,&
duos confequentes ; aftamen, ut ifta docet
definitio , poteft iintribus quoque confiitere:
{cilicet , quum terminus-medius fungitur mu-
nere confequentis in prima ratione , & munc-
re antecedentis ia fecunda. .

Ita, firatio, quam habet A ad B ,, 2qualis
fit.rationi ; quam habet Bad C ; harum ratio-
-nwm xqualitas confiftet in tribus terminis,

) ri funt A, B, C.. Sed perfpicuum eft, id exin-

contingere,, quia terminus medius B tenet
Yocum confequentis in {ima ratione, 8&- Vie

4
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«iflim locum antecedentis in fecunda.

Hinc autem colliges , proportionem du:
plicem effe pofle , difcretam unam, conti- '

[ —

nuam alteram. Erit enim proportio difcre- .

ta, qua quatuor habet terminos diftinStos; -
velun, {1 ratio, quam habet A ad B, 2qualis
fuerit rationi, quz eit inter C, & D. Erit ve-
©d proportio continua , qu® in tribus tane-
tum terminis fubfiftit ; ut, fi ratio, quam ha-
bet A ad B, =qualis fit ei , que elt inter B,
& C . -X. .
Homologe , feu fimiles ratione magnitudi-
nes dicuntur , antecedentes quidem anteceden-
#1bus , & confequentes confequentibus. Ita, fi
quatuor magnitudines A, B, C, D proportio-
nales fuerint, adeo ut A ad B habeat eam-
dem rationem, quam G ad D ; dicentur ma-
gnitudines homelog® , feu {imiles ratione,
sgum antecedentes A , & C, cun confequen-
tes B, & D. XL -
Permatataratio eft fumptio antecedentis cum
antecedente., € confequentis cum confequente.
Ita , fi A ad B habeat eamdem rationem,
mCadD; erit permutando, ut A adC,

XIL

' Inverfa ratio eft fumptso antecedentis ut con-

Jequentss , confequensis verd vut amtecedentss.

Jea, fiAfitad B, uteft Cad D; erit snver-
Fendo, ut Bad A,m}l{)ladc .

Compofitio rationiscfl fumptio antecedentss
cum confeguence ad ipfam confequentem . Iaa
£i A ad Bhabeat eamdem rationem , quam
ad D; erit componendo, ut A& B fimulad B,
1aC& D fimuladD. . < XIV" .

7 mp— s -
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Drvifio rationis eft fumptio exceffus , quo ap-
tecedens fupevat confequentem ad”i‘ fam confe-
quentem . Ita,fi A fitad B, ut eft Cad D; erit
dividendo, ut exceflus, quo A fuperat B, ad B,
ita excefus, quo C {u :;at D.ad D.

Converfio rationis e} [fumptio antecedentis
ad exceffum, quo antecedens [uperat confequen-
tem . Ita, {i A ad B habeat eamdem rationem,
quam C ad D ; erit convertendo, ut A ad ex-
ceflum, crno C fuper;{t\l})l. .

Plures magnitudinesdicuntur cffe sn ording-
sa ratione cum aliis totidem mggiitudinibus,
quum illarum rationes direbié cotre.rpondegr s-

el

. tionibus iftarum . Ita magnitudines A",

D dicentur effe in ordinatx ratione qum'ma-
gnitudinibus E. F, G, H , fi fuerit ,ut A 4d.B,
iaE,adF ut BadC,itaFadG; &utCad
D,itaGad H.

XVIL

Viciffim verd pluves magnitudines dicuntur
effe in perturbata ratione cum aliss totidem ma
gnitudinibus , quum vasiones sllarum in verfe
corvefpondens rationsbus iftavum . Qua ratione
exdern magnitudines A, B, C,D dicentur ele
in perturbata ratione cum iifdem magnitudi-
nibus E, F, G, H-fi fuerit, ut A ad B, ita G ad
H;utBadC;itaFadGs&utCadD,itaE

ad ¥
' "XVIIL
Quum plures magnitudines [unt in eadem,

Jive ovdinata | five perturbata vatione cum

aliis sotidem magnitudinibus ,‘{ymp&'a extre-
marum per [ubdulionem mediarum diceens
2qua-
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equalitas rationss . Ita, fi magnitudines A, B,
C, Dfint in eadem, five ordinata, five pertur-
bata ratione cum magnitudinibus E, F, G, H;
entex equal: ,(ive ordinando , five pmurlm-
do,ut Aad D,itaEad H.

] PROP. 1. THEOR. 1.

S3 fuerint quotcumque magnitudines quot-
eumquc magnisudinum , aqualium numero,
fingula [ingularum aquemultiplices ; quotis-
Plex eft una unius , sotuplices erumt & ommes
omnium., . :

Sint _quotcumque
magnitudines AB, CD

' Dy quemultiplices ‘totid€
6 , magnitudnpugg E,Fhl)B’n-
- - co, magnitudines .

‘ H ’ Cﬁﬁmulhm_eﬂlx_mu]-
. - r - tiplices magnitudinum

E, F fimul, quim eft

muitipiex A B iplius E, vel CD iplius ¥ .
Quum enim AB ,'éD fint ex hypothefi
xquemultiplices ipfarum E, F, quoties E me-
titar AB, toties F metietur CD. Et pro-
Eterca quot partes funt in AB 2quales ipfi
, totidem erunt in CD zquales ipG F. Di-
vidatur itaque A Binpattes AG, GB, 2qua-
lesipfi E; pariterque CD dividatur wn par-
tesCH, Hgazqualesi fi F. Et quonidm mul-
titudo partium , que funt in AB esquales ipfi
E. eft 2qualis mul?tudini partium , quz funt
in CD =2quales ipiF ; erunt etiam in ipfis
AB,CD fimul to‘t?ﬁrte&zqua?es ipfis E, &
F fimul , quot funt in A Brquales ipirE, vel
inCD i'quajesi_pﬁ F. Quare B, & F fimu}
- totics metientur AB, & GD fimut ,.quotiesE

’ me-
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metitur AB, vel F metitur CD. Etpropte~
rea magnitudines AB , CD fimul tam multi-

‘plices erunt magnitudinum E, F fimul, qgunam

eft multiplex AB ipfius E, vel CD ipfius .
Quod erat demonftrandum.
PROP. II. THEOR. IL
Si prima fecunde fuerit tam multiplex,quam
vertia quavta ; fuerst autens < quinta fecunde
tam myliiplex, quam fexta quarse ; erst compo-
fita exprimn , € quinta tam multiplex fecun-~

. de y quam compofitaexterga, € fexea multi-
. plex quarta . ;

; $it: prima AB tam
: v'mlllti lﬁx f_ccggznﬁ,
urmeelt teffa 1~

o Saplcx narte.F . Rurfts
quinta BG fit etiam tam

“multiplex- fecppdze C,

. . 3 .quimelt fexta EH mul.

: J ‘ I tiplex quartz F . Dxcgz

: compofitam ex prima
G, H F uinpt: AG tam multi-
plicem effe fecunde C, quam eft compofita
extertia, & fexta DH multiplex quartz F.

. AQuoniam enim ex hypothefi AB, DE funt
®quemultiplices iparum C, F ; eruntin AB
tot partes zgualcs ipfiC , quot funt in DE
®qualesipfi F. Etfimiliter, quoniam ex hy-
potheli earumdem C, F funt etiam zquemul-
tiplices BG, EH ; erunt in BG tot' partes
quales ipfi C , quot funt in EH aquales ipfi

. F, Unde etiam intota AG erunt tot partes

- #qualesipfi C, quotfunt in DH arquales 1p(i

¥.Etpropterea AG tam multiplex erit ipfing
C, eft DH multiplex ipfius F. (ixod -
erat demonitrandum. e

: PRQ?.

[N
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PROP. II1. THEOR. IIL

Si prima fecandee tam multiplex fuerit, quim
tertia quarta 3 aquemnltiplices prime , € ter-
tie crunt ciiam aquemultiplises [ecunde &
varte. o ‘

Prima A fecun-
' dz B tam multi-

F ‘ plex fit,quim ter-
' “tia C quante D,
Kl + %4 g  Sint sutem EF, °
‘ 1 A GH ¢quemultipli-
; - g cesprimz A, &
sl oldnl

terte'C . Dico
cafdem EF, GH
L L effe quoque 2que-
“multiplices fecundz B, & quarteD. .
Quoniam enim EF , GH funt zquemulti-
plicesipfarum A , & C; erunt in EF tot par-
tes zgualcs ipfi A, quot funt in GH zquakes
gﬁ . Dividatur itaque tam EF in partes
K, KF zquales ipfi A, quam GH in partes
GL, LH zquales ipfi C . Et quoniam KF,LH
¥quales funt ipfis A, & C; atque funt A, &C
f?_l’xemultiphces ipfarum B, & D j erunt KF,
LH earumdem B, & D etiam zquemult;ph-
ces, Pariterque, quia EK, GLzquales funt
ipfis A , & C, quz funt 2quemnltiplices ipfa-
rum' & D ; erunt EK, GL earumdem B, 8 -
D fimiliter ®quemultiplices . Et propterea
~ (3) tota EF tam muitiplex erit ipfius B, qudm
<ft tora GH muitiplex ipfius D . Quod de-
sonftrare oportebat . '
‘ R - PROP.

{1] Prop. bmjus.

!

|
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PROP. IVQ THEOR. 1V, 7
Ssprima:ad Jecundam eamdem habucrit ra-

ft;oncm, quam tenta ad guartam; equemultipli-

4 ces prima,Cr tevtie ad aquemnltiplices fecunde,

& quarte cawdem gueque rationem habebunt.

Prima A ad fecund:m
B habeat eamdem ratio-
nem, quam tertia C ad
uartam D . Sint autem
, 8 F: uemulnphces
prxmzA tertigCiatqy
uernultiplices
ﬁ:cundz , & quarte D,
Dico, E ad G habere
quoque eamdem ratioe

nem, quamFadH..
G Sumantur etenim ip-
= farum E, & F 2quemul-
] tiplices K& L, nec nox
- . Jipinm G, & H xque-
' ' multxphccs M & N Et
quoniam E, & F funt
zqucmultxphccs magni-

_{.

T tudinumA & C,fumpt,
¥l , {untautcm%& Le¢g s

mnltxphccix%{aium
F:erunt xque-
LT € DhN mumxlnces quoque [1]
primatum magnitudinum A, & C". Atqueita
quoque, quiaG, & H funt acquemuluphccs
masgnitudinum B ,& Difumptz funt autem M

& N quemultxphccs ipfarum G, &'H: erunt

M, &

:rquemultxlghccs etiam primarum
magmttdmum B,& E

t

g

[!]Pmt-mm~ Ly
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Etquoniam ex hypothefi prima A eft ad
"fecundam B, ut eft tertia C ad quartam D;
“funtque K, & L =quiemuitiplices pnmz, &

tertiz; itemque M , & N 2quemultiplices fe-

cundwx, & quartze: fiet hinc (1) ut {i’K fuperet
M, etiam L fuperet N; vel (i K deficiat ab M,
-etiam L deficiat ab N ; wel denique fiK fit 2-

qualis M, etiam L fit 2qualis N. Unde, %uu}r;l :
’ 9

‘habeantur quatuor maggitudines E, G,

& oftenfam fit K , & L', quz fuat 2zquemultj~
plices prime, & tertiz , vel una excedere , vgl
unadeficere , vel unaadaquare M & N, quee
funt zquemultiplices fecunde, & quartz: ha-
bebit () Ead G eamdem rationems, quam F
ad H. Quod erat demonitrandum. «

'COROLLARLEUM.

- Exbhac propofitione manifeflum eft 4 quod £
quatuor magnitudines A, B, C, D proportionales
fint | eedem inversendo eiam fint proportiong:
les. Nam ,quemadmodsB K , & L, qua fumt

equemulsiplices prim& A € tertia C , vel ung

furerant | vel una deficiunt , vel una adeqgant
M, & N, que funt aquemultiplices fecunde B
S auarte D ; fic per contrarism M , & N vci
&na majores , vel una minoves , wel una aqmales
evunt itfis K, © L: proindeque crit \ s B ad 4
#aDadC. ' - S

e« - PROP
[1] Def6buius. (2) Defi6. bufus.” .
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PROP. V. THEOR. V,

- Si tota botins tam multiplex fit , quam ablata
ablatzjevit veliqua reliqug sam multiplex;quam

sotatetius .

B'r Tofa AB tam mu'ti-

plex fit totius CD,quim

§ 38 ablata AE eft multiplex

DY ablatz CF. Dico, reli- -
quamEB relique FD ef-
Ef f{cquoque tam multipli-
.cem,quim tota AB,eft

c+ multiplex totiusCD. -
Ponatur enim EBtam

multiplex ipfius CG, .
G quim eft A Bipfius CD,
Wk vel AE ipfius CF , Et
quoniam AE, EBxquemultiplices funt i%r&.

‘sumCF, CG; erit{1] tota AB totius

.fam multiplex, quam eft AE ipfiusCF. Ex

_-zxﬁ‘pothcﬁ autem AE eft tam multiplex ipfius

»-quim tota AB totius CD . Quare cadem
‘AB tam erit muitiplex ipfius FG; quam eft
1pfiusCD: atque idcir¢o xquales erunt CD,

G . Unde ablata communi CF, zquales quo-
que erunt CG, FD.. Pofita cft autem EB tam
multiplex ipfivs CG, quim cft ABipfius CD,
Eritigitur eadem Eig tam mult}glex quoque
Jdpfius FD, quim eft AB ipfius CD . Quod de-

‘monfirare opertebat.

PROP.

s

: L1), Prop.a.bujs.




2és ELEM.GEOM,PL.
PROP. VI. THEOR. VL.

St dug maguitndines equemultiplices fuerint
duarum magnitudinum , & ex iis ablatz qua
dam fint earamdem squemultiplices : erunt
religug,vel iifdem aguales,vel sarumdem zque~
vtultiplices, , :

&" o Sint AB , CD zque~
o multiplices ipfarum E,

Kf . F, quarum quoque zque-
: maltiplices fint _detra-.

T+ Ce &z quzdam exiis AG,
CH . Dico, peliquas GB,

HD, vel effc 2zquales ip-

A
G ) _ fisE, F ;vel efle earum.
R{ dems zquem ultiplices,
' i Quoniam  enim ejufe
Bl ol dem E multiplex eft tam
tota AB, quim ablata
AG ;eritreliqua GB, vel zqualisipfiE, vel
multiplex eiu?dem‘ Sit itaque primum GB
!z'qual;xsE. Dico, & HD effe etiam zqua-
emF. .

Ponatur namque CK zizuahs F. Etquo-
niam ex hypothefi AG , CH funt 2quemults-
Fiﬁ:si faamE, P %mbus quoque zquales

unt GB, CK; erunt AB, KHearumdem E, F
ctiam 2quemultiplices. Erit igitur ABtath
mu'tiplex ipfius ,qéth et KH ipfius F. Ex
hypothefi autem tam _eft multiplex ip-
fius E, qudm eft CD ipfius F. Quare ejufdem

aquemultiplices erunt CD, KH ; idedque
gguales erunt inter e . Unde ablata commu- -
g1 CH, remanebunt HD , CK etiam :lt;:- fe
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xquales . Polita eft autem CK zqualis F.Qua.
re & HD cidem F pariter zqualiserit.

Sit fecundd G B multiplex }pﬂus E. Dico,&
HD cffe zquemukiplicemipfis F.
Ponatar namque CK tam multiplex ipfius

'F,quim et GB ipfius E. Et quoniam ;gfa..
$4

rum E, F #quemultiplices funt tam AG,
uim GB; CK; erant [1] AB, KH earumdem

, F etiam zquemnitiplices. Unde , quum
adhuc oriantur zquales CD, KH, ablata rur-
fus communi CH , remanebit quoque HD 2-
qualisCK, Pofitaeft autem CK tam multi-
ﬁex ipfius F, quam eft GB ipfius E . Quare &

D ipfius F erit quoque tam multiplex,quim
et GBipfiusE. ) .

Si igitur duz magnitudines squemultipli-
ces fuerint duarum magnitudinum , & exiis.
ablatx quadam fint earumdem aquemulti-
plices ; erunt & reliqua, vel iifdem xquales,
vel earumdem xquemaltiplices. Qued erat
demonf{trandum.

PROP. VII. THEOR. VIl

Aquales ad camdem camdem habent ratios
nem: € cadem ad equales.

Slnt A, & B due wquaies magnitudines,
fitque tertia quzvis C . Dico primd,
%uc{‘d (1:\ ad C habeat eamdem rationem, quam
ad C. :
. Sumantur enim ipfarum A , & Bzquemul-
tiplices D, & E ; ipfius verd C multiplex ut-

cumgque capiatur , & fit F. Quiaigitur A, &
, B po-

) Prop.abufup,
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. .. Bponunturzqualesinter se;
e ipfarum 2quemultiplices D, &
I < % inter fe ctiam xquales e;unt.
. t propterea vel una excedent,
DA vel una deficient , vel una adz-
quabunt F . Quum ergo ha-~

beantur quatuor magnitudi-
I nes. A prima, Cfecunda, B

tertia, C'quartaéts,t & zquemlulti-

- plices pnmz , & tertize vel una

ERCF léxccdant » vel una deficiant,

vel una adaquent zquemultiplices fecunde,

& quarte ; habebit [1]) A ad C eamdem ratio-
nem,quam Bad C.

Dico fecundd , quod C ad A habeat quoque
eamdem rationecm,quam Cad B,

Nam fumgtis rurfus , tum ipfarum A, & B
aquemultiplicibus D,& E, cum ipfius C mul-
tiplice quovis F quiaigropter zquales A, &
B, xqualcs funt etiam D,& E, perfpicuum eft,
F vel una excedere , vel una deficere , vel una
adzquare ipfas D, & E. Unde , quum etiam
habeantur quatuor magnitudines, C prima, A
fecunda, C tertia, B quarta , & squemuttipli-
ces prime & tertiz, vel una excedant,vel una
deficiant, vel una adzequent 2quemultiplices
fecunde , & quartz; habebit (2} Cad A eam-
dcm rationem, quAm C ad B.

ZEqualcs igitur ad eamdem eamidem habent
ratronem: & eademad zquales. Quod erat
demonftrandum.

B PROP.
8) Defshujus. (1) Defbbusns,
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PROP. VIiIl. THEOR.VIII.

Frequalism magnitudinum major ad eam-
deny majorem babet tationem : € eadem ad
minorem . ‘

1_[ Sint AB, & C dux
* magnitudines inz.

. : K (éualgs,A major,&
G ‘ minor ; fitque D
tertia quevis ma-

B ’ gnitudo . Dico pri-

E md,qudd ABad D
majorem habeat ra-

1 . I I tlx)onem, quam C ad
I‘ A CDI Quonii enim AB
_major eft, quam C,

abfcindatur ex AB portio aliqua AL, jtaut
reliqua EB fit zqualis ipfi C.. Tum ipfarum
AE, kB zquemultiplices ‘capiantur FG , GH
hac lege, ut FG_multiplex ipfius AE major
fit,quim D. Ipfius vero D multiplex fuma-
tur IK , excedens GH magnitudine non ma-

jore, quim D. ) <

Et quoniam FG , GH #quemultiplices -
funt ipfarum AE, EB;erit (1) FH tam mul-
tiplex ipfius AB, quam eft GH multiplex
ipfius EB, feu C. Et rurfus, quoniam IK ex-
cedit GH magnitudine non majore , quam
D, atque et FG major, qudm D; erit FH
major, quam IK . Quum ergo habeantur qua-

tuor magnitudines, AB prima, Dgcunda,
ter-

() Prop.xfowins, S,
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H "~ Ctertia, D quarta;
& fumptz fint ta-
K “les  =xquemultipli-
G cesprimz, & ter-'
tiz, & tales fecun- '
' d:r, & quartz, ut}
E oo multiplex pnmaz
. fuperet multipl:-,
I cem fecundz a.tl
multiplex tertxae

r A CD T non fuperet mul- |
‘tiplicem  quartz, ;
" habebit (1) AB ad D ma;orcm rayanem,
quimCadD.
Dico fecundd , qudd D ad C ma)orcm
habeat rationem, quim D ad A
Fiat erenim eadem couﬂruCuo, & rurfus
oftendctur, qudd 1K multiplex ipfius D exce-
dat quidem GH multiplicem ipfius C , fed
non excedat FH multipiicem ipfius AB. Un-
" de,quum habeantur quatuor magmtudmes,D
prima, C fecunda, D tertia, AB quarta 3 &
fumptaz fint tales :zquemum ices pnmz,
& tertiz, & tales fecundx, & quartz, ut
multiplex primz fuperct multxphcem fe-
eunde,, at maltiplex tertiz non fuperet mul-
np‘xccm quartz ; habebit(2) D ad C majo-
rem rationem, quam Dad AB.
Inzqualium igitur magnitudinum major
ad camdem majorem habet rationem ; & ea-
dem ad minorem. Quod demonarare opor-

tebat.,
PROP '

.

{13 Defiybutus, [2] Defirbugus.)
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LIBERQUINTUS. 165
PROP. IX.” THEOR. 1X.

- Qua adeamdem camdem habent vationem
inter fe [unt quales : < ad quas eadem cam-
dem vationems habet o ctiam imter [e gquales
Junt .

dem rationem, quam B adC.
Dico, A, & Bzquales effcine
interfe.
C Si _enim inter fe non fint
uales, altera ipfarum major
; 4 - ent . Sit igitur A major . E¢
B 3uoniam inzqualium magnitu-
dinum major ad camdem ma~
jorem (1) habet rationem; ha+
bebit A ad C majorem ratio-
nem, quam B ad C. Sed hoceft contra hy~
iothcﬁm: politum eft enim, quod A adC
abeat eamdem rationem , quam B ad C.
Non igitur A, & Binter fc funt inzquales,-
fed zqualcs.
. Habeat fecundd C ad B eamdem rationem,
quam C ad B.'Dico, A, & B cfle etiam zqua-
les inter fe,
Sienim inter fenon fint zquales , altera
spfarum minor erit, Sit igitur A munor. Eg
quoniam eadem majorem habet rationem (z)

Habeat primd A adC eam-
AI

. ad minorem, quam ad majorem ; habebit C

ad A majorem rationem , quam Cad B. Sed
hoc elt contra hypothefim : pofitum eft enim,

. zubd C-ad A habcat eamdem rationem, quim

ad B. Nonigitur A, & Binter f¢ funt inze
quales, fed zjuales.

— Quz
{1) Propr8lujus.  (3) Prop3Lminse,
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* Quzigiturad eamdem eamdem habent xa=
tionem inter (e funt zqua'es, & ad quasea-
dem eamdem rationem habet, etiam 1nter f&
zquales funt, Quod erat o:tendendum.

PROP. X. THEOR. X.

Ad eamdem magnitudinem rationem babe ra-
tinm, que majorem vationem habet, illa mra-
jor eft : ad quim verd cadem majorem habet o+

sienem , illa cft minor,

Habeat primd A ad C majorems

rationem, quam B ad C. Dico,A
majorem clle, quam B.

j Si enim non elt major , erit vel

C ei zqualis , vel eadem minor. Sig

, igitur primd A xqualis-B. Ee

B -V quoniam %quales[+}ad eamdem

eamdem habent ratjonem;habe-

. bit A ad C eamdem rationem,
quam B ad C;quod eft contra hypothefim. Sit
deinde A minor,quim B. Et quoniam {2 j mi-
nor ad eamdem minorem habet rationem; ha-
bebit A ad C minorem rationem, quim Bad.
C : quod etiam eft contra hypothefim. Quare
acliquumeeft, ut A major fic,qudm B,

abeat fecundd C ad B majorem ratio-
nem, ?hm Cad A, Dico, B minorem effe,

‘quam A, .

. Sienim non eff minor, erit vel ei zqui-
lis, vel eadem major . Sit igitur primd B
#xqualis A . Et quoniam eademad zquales(3)-

o eam-

A

I ol o aav

W Prop.bujus. . (2) Prop.8.bujus,
) .if’r_opa.buju;._ e
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LIBERQUINTUS. 267
eamdem habet-rationem; habébit C adB came
dem rationem ,quim Cad A : quod eft con-~
tra hypothefim. Sit deinde B major, quim
A . Et quoniam eadem ad majorem (1) mino-
rem habet rattonem ; habebtt C ad B mino-
rem rationem, quim C ad A : quod etiap eft
contra hypothefim. Quare reliquumeft, ug
B minor fit, quam A. L '

Ad eamlem itaque magnitadinem ratio
nfem habentium , quz majorem rationem ha<
bet, illa major clg : ad quim verd eadem maq
jorem habet ratiogem, illaelt mioor. Quod
erat demonltrandum. '

PROP. XI.. THEOR. XL~

Rationes , qux eidem funt aquales o inter fe

funt etiam zquales ., .

Rationi,quzelt inter B,
& Eyequalis (it,tum ea,quae
et inter A, & D, cum 1lla,
queeltinterC , & F: aded
nempe, ut Afitad D; ve-
jutiet B adE; & B fitad
E,utelt CadF. Dico, ra.
tionem ,quzeft inter A, &
) efle zqualem rationi, -
que eft inter C & F; hos
eit Aefflead D, utet C ad

Sumantur etenim 2que<
muifiplices:, tum antece-
dentium A, B, C, quz fint
G, H,1; cum confequens

m D,E, F,que fint K, L, M. Etquoniam
M2 Aceft

-

C1) Prop.8.bujus,
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Aeltad D, utBad E; fiet
hinc (1),ut G, &H,zquc»
multlphccs i farum A,

B vel una fuperent , vel
una deficiant,, vel una ade-
quent K, & L uemulti-
plices npfarum B E.A¢g-
que ita quoque, quia Beft
adE, utC ad F fiet hing,
ut H,&I % uemulnphccs
ipfarum B, gl C, vel una
majorcs, vel una mionores,
vel una zquales fint L, &

E
zquemulti hcnbus ip~
faruma l}’ de efiam,

‘E
fubjatis medus H,&L,

¢runtG & I vel una majores , vel una minos
res, vel'una xqualesK, &M. Quum erge
habcanturquatuor m mtudmcs. A prima,
D fecunda, C tertia, équarta & oftenfum
fie, zquemultxphces primz , & tertiz, vel
una excedere, veluna deﬁcere s vel una aic-
quare aquemult lices fecund2, & quarre;
erit(z) ut A ad B, itaG ndF Quod erat
demonitrandum,

PROP. XI11. THEOR. XIIL

Si fuerint quotcumque magn:tudines propors

sionales 5 evit, ut una antecedentium ad unam

confequentium , ita omnes antecedentes ad oma
nes confequentes.

S Int quotcumque magnitudines propar-

uonzlcs A,D, B E,C,F:ita nemApcii ,ut

t

———— .

o :nh—-l
Rt [ttt 5¢

£1) Def6bujus. (2) Ddlé-b“im‘.
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A fitad D, velutieit BadE. & B firad E,
utelt CadF. Dico omnesantecedentes A,
B, C ad omnes confequentes D, E,| F habere
eamdem rationem, quim habet una gntece-

-dentium ad unam confequentium, hoc eft vel

AadDvelBad E, vel CadF, o
Capiantur etenim zquemultiplices tam
antecedentium A,B,C,qt-gae fint G,H, 1,gim
confequentinum D, E, F,quefintK, i., M.
Et quoniam A eftad D, ut B ad E ; 2quemal-
tiplices ipfarum A , & B, quz funt G, & H,
erunt (1) vel una majores, vel una minores,
vel una zquales equemuitiplicibus ipfarum
D, & E,qoz funtK, & L . Atque ita quoque,
quia BeftadE, ut ¢ adF s zquemultiplices
ipfarum B, & C,qua funt H, & I, erunt vel
una majores , vel una minores, vel una 2qua«
les 2quemultiplicibusipfarum E . & F, que
funt [ ,& M. Unde etiam omne’sG,l-(},I
perinde excedent , deficient , vel adzequabunt.
omnes K, L, M, ac una G excedit, deficit,vel
adzquat unamK .,
. Rurfus, quia G, H, Ifunt 2quemultipli-
ces iplarum A, B, C; eruntomnesG, H,
tam multiplices omnium A,B,C quim eft [2]
una G multiplex unius A . Atque ita quo-
que, quia K, L, M (unt zquemuitiplices ip-
farum D, E ,F; eruntomnes K, L ,M tam
multiplicesomnium D, E,F, quimeft una
K multiplex uniusD. Unde quum habeana
tur quatuor magnitudines, prima,quaz com-
pomturex A, B, C, fecunda,, quz componi-
turexD, E, F, tertiaA, &quartaD, &
oftenfum fit quemultiplices prima , & ter-
M3 tize

—

(n Def.é-buiu.(. [2] Prop.vlmjus.
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tiz veluna excedere, vel unadeficere, vel
una adzquare 'zquemultiplices fecundz , &
quartz ; habebunt omnes A, B, C [Ij ad
omntes D, E, F eamdem rationem , quim ha-
‘ :et una A adunam D . Quod erat oftenden-
um. ! °

PROP.XTIIL. THEOR. XIIL -

S5 prima habuerit ad fecandam eamdem ras
310nem , guam tertia ad quartam : tertia au-
sem ad quartam babuerit vationem majorem
aquam quinta ad fextam - ; & prima ad fecun-
dam majorem quoque rationem habebut 3 quany
quinta ad [extam . o

Prima A adfecondam B
habeat eamdem ratio.
I I nem, quam tertia C ad
A B quartam D. Tertia verd
: C ad quartamr D habeat
_ majorem rationem, quinx
quinta E ad fextam F. Di~
I I "con, & primam A ad fe-
cundam B habere quoque
C D rationem majorem, quim
quinta E ad fextam l“3 :
I I iy guomam enim CadD
abet majorem rationem
EF L quimEad F; fumi ote-
runt (:) tales 2quemultiplices ipfaramC , &
E, & talesipfarum D, & F, ut fiea, quz
refertur ad C , excedat illam , quz refer-
tur ad D, viciffim ea , que refertur ad E , non
exce-

e

(1) Def6.bufus. [2] Defghbufus.
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excedat illam, qua referturad F. Sumantur
itaque bujufmodi xquemultiplices; & 1ipfa-
rum %idem C,&ENntG, &H; iplarum
verd D, & F fint K, & L. Deirde flat, ut
M tam muitiplex fit ipfius A , quim eft mul-
tirlex G ipfius C. vel H ipfius E; & ut N tam
fir mu'tiplex ipfius B, quim eft K ipfius Dy
vel LiplusF. L. :

Ex conttruftione igitur G fuperat K, fed
Hnon fuperat L. Jam vero ex hypothefiC
eftad D,ut A ad B; atque aded [1] i G fupe~
ratK, etiam M fuperat N. Quare M fupe-
rante N; H non fuperat L, Quum ergo ha-
beantur quatuor magnitudines A prima, B
fecunda, E tertia, Fquarta; & fumprz fint
tales zquemultjplrces prime, & tertiz, &
tales fecundz, & quartz , ut multiplex prime
fuperet rultiplicem fecundz, fed multiplex,
tertiz non fuperet multiplicem quarta;habe-
bit A ad B majorem (2] rationem, quim E ad
F. Quod erat oftendendum.

‘PROP. XIV. THEOR. XIV.

. Si quatuor magnitudines proportionales fuee
ynt; prima ., € fecunda erunt vel una gqua-
les s vel una magores , el una minores tergia,
€& quarta. - .
S IntA,B,C,D Bl_latuox: magnitudines pro-
portionales. Dico primd, qudd fi A fit
xqualis C, etiam B fit zqualis D -
Quum enim A fit xqualisC, habebit(3)
M4 Aad

-

| (1) Def.éjuiu:. (2) Dsfig.hufus..
(3) Prop.g.bujus. ) Defz l. '
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A 2dB camdem rationem,quam
CadB. Sed A cftad B, ut Cad
D. Quare C ad B habebit (1)
eamdem rationem , quam Cad
D - proindeque B [2] zqualis
erit D.
. Dicofecundo ,qudd fi A ma.
for fit , quim C, etiam B ma-«
jor fit, quam D. .
Quoniam enim A majoreft, .
quim C ; habebit (3) A ad B
, majorem rationem, quam C ad
B.SedAckadB,utCadD. Quare Cad D
majorem quoque {4] habebit rationcm, quim
C ad B: proindeque B(5) majorerit, quam

Dico denique, qudd fi A minor fit, quim
€, ctiam B minor {it,qudm D . ,
Quontam enim A minor eft quim C ; ha«
behit Cad B [6i1ml;orem rationem ,quimA. |
adB. SedA eft ad B,utC ad D . QuareC ,
ad B(7) maﬁorcm quogue rationem habebit,
quim C ad D : proindeque B (8) minor erit,
udm D. N
Si igitur quatuor magnitudines proportio;
males fuceriat; prima, & fecunda erunt vel uns
®quales, vel una majares, vel uoa minores
scrtia, & quarta. Quod erat oftendendum,

el = s
gt tHr——i

PROP.
{1) Prop.1 x.buju}. iz) Prop.gp.hujus.

(3) Prop.8. hujus. [a)] Prop.12.busus.
E’} Prop.1odmjus. (6) PropBhumjus. ]
Prop.13bufus. [8) Prop.1o.busus.,
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PROP.XV. THEOR. XV.

Partes cum fuis equemultiplicibus compara=
tz camdem cum §is fervant vationem . -

Partium A, B zquemulti-
plices fint CF,GK . Dico, A
effead B, ut eft CF ad GK..
Quoniam enim CF,GK funt
equemuitiplices ipfarum A
A B'; quot partes funt in CE
2quales A , tot_erunt in GK
zquales B . Dividatur ergo
thm CF in partes CD, DE,
zquales A, quim GK in par-
tes GH, HL, LK xquales B.
IB Et quoniam @quales (1] ad
camdem, vel etiam ad zquales
eamdem habent rationem ; erit ut C?D ad
GH), ita DEadHL ; & ut DE ad HL, ita
EFad LK. Et propterea omnes CD , bE,
EFadomnes GH, HL, LK habebunt (2)
eamdem rationem, quam una CD ad unam
GH. Eftigitur, ut CF ad GF, naCD ad
GH. Sed CD eft 2qualis A, & GH =qualis B
Quare erit etiam , ut CFad GH, itaAad B,
Quod ¢rat demonftrandum. :

Mg PROP.,

1) Proprobujus. (2) Prop.ahvjas.
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PROP.XVI. THEOR.XVL.

55 quatuor magnitudines proportionales
fuerint ; & permusando etiam proportionales
crunt. ;

SitA adB, ut Cad D:
Dico, permutando A efle
adC,uteft Bad D.
" Sumantur enim ipfarum
I A, & B xquemultiplices
' g,gt F; ipfaru_n} verd (C;’
o uemultiplices G,
L A B E &H;fgtque(l).tum Ead
. - F,utA ad B; cum G ad
. H,utCadD. Sed ex hy-
I ‘[ pothefi A eft ad B, utC
| ad D. Quareerit (2)ut E

G CDH adF, itaGad H. Etpro-

pterea(3) E, & F erunt vel una #quales, vel |
una majores , veluna minoresipfisG, & H.
Quum crgo habeantur %uatuqrmagmtudmes,
A prima, C feeunda, Btertia, D quarta, &
oftenfum fit xquemultiplices prima, & ter~
tiz veluna excedere, vel una deficere, vel
uca. adequare zquemultiplices fecunde, &
quartz ; habebit (4) A ad C eamdem ratio-
rem, qudm B ad D . Quod erat oftenden~
Apm.

P

PROP.

117 Propa z.};ujch. (2) Prop.ts.hufus.
t2) Prop.airbums. (q) DLef.6.bujus.
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PROP. XVII THEOR.XVII

"'t $i quarwor magnitudines proportionales
Fuerint ; €& dividendo etiam proportionales
erunt .

0 : Habeat ABad BC eam-
' ", demrationem, quim DE
ad EF. Dico , dividendo

T .. ACeflead CB, utelt DF

| M firum AC, CB, DF
pfarum 'DEF

‘ul N FE capiantur codem ordi-
. ne zquemultiplices : &

B M' fint GH,HL, LM, MN. -
_ Ipfarum autem CB, FE
¢ E aliz quavis’ zquemulti-
¥ lices fumantur , & fint
E b s ) O,NP. '
~ Quiaigituripfarum AC,
CB zquemulupiices funt GH, HI; crit 1
tota Gl tam multiplex totius AB, quimeft
una GH unius AC. Atque ita quoque, quia
ipfarum DF, FE @quemultiplices funt LM,
MN;erit tota LN tam multiplex totius DE,
quimeft una LM unius DF . Eit antemex
con{tru&tione GH tam multiplex ipfius AC,
quamecft LM ipfius DF. Quare & GI tam
quoque multiplex erit 1pfius AB, quam elt”
LN iplins DE.

Rurfus quia earumdem CB, FE zque-
multiplices funt ex conltruétione, tam HI,
MN,quam 10, NP;erit (z) & HO ram mul-

: . M5 tiplex

pu—— ——

[1] Propa.bufus. (2) Pi:op.z./)uiuf.
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0 tiplex ipfius CB, quim eft
Mpi ’

ius FE. Sunt igi-
tur Gl ; LN =zquemulti-
g{iccsz farum A%, DE,&
o, MP zg:cmulnph-
cesipfarum CB, FE. Eft
autem cx hypothefi , ut
ABad BC, ita DEad EF,
Quare () GI, LN erunt
vel una majores, vet uns
minores, vel una zquales
HO,MP; atque adeo dem-
ptis communibus HI[, MN
erunt etiam reliquz GH,
LM vel una majores, vel
una minores , vel una zquales refiquis 10,
NP Sunt autem GH, LM aquemuitrplices
ipfarum AC, DF; funtque etiam I0, NP
zquemultiplices ipfarum CB , FE . Quum
ergo habeantur quatuor magnitudines AC
puma, CBfecunds, DF tertia, FE quarta, &
eftenfum fie zquemultlfh“ees primz, & tec-
tix, vel una excedere,vel una deficere, veluna
adzquare zquemultiplices fecunde , & quar~
22 ; habebita2 A(? ad CB eamdem ratio~
xm, quim DE ad FE. Quod erat oftendene
0 .

~ PROP.
T0) Defshujus. (z) DefS-wius.
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PROP.XVIII. THEOR.XVIIL
Si quatuor magnitudines proportienasle

fuerint 5 & componendo ctiam proportionales .

erunt «
'Habeat AB ad BC eamdem
A D rationem, quim DEad EF. Dis
co,componendo AC effe ad CB,
E. utef DFadFE.
B ‘ Sienim AC non fitad CB, ut
@ ctDFadFE;fitutACadC

ita DFad FG . Et quoniam A
Ci IF fCB,ut DFadFG; erit divi-

.dendo {1]ut ABad BC,ita DG
ad GF . Exhypothefi autem ABeftad BC,ut
DEadEF. &gnre erit (2) ur DG ad GF , 1ta
DE ad EF : quod quidem eft abfurdum; quum
fi quatuor magnitudines proportionales fue-
rint, prima & fecunda debeant (3) effe vel
una zquales, vel una majores tertia , & quar-
ta. Nonigitur ACeftad CB, ut DF 24 FG.
'EtEpro terea erit ut AC ad CB , ita DF ad
FE. Quod demonfirare oportebat. _

PROP.XIX. THEOR.XIX.

Si fuerit, us tota ad totam , ita ablata adab-
Yatam ; eris © reliqua ad re}:quam sKEL0ta ad
sotam. .

Ota AB ad totam CD habeat eamdem
rationem, quam ablata AE ad ab(l:algam

(1) Prop.1abusus. {2} Prop.iibujus.
(3) Propablmfuse ‘
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8 ~ CF. Dico, & reliquam EBad

E e reliquam FD habere quoque -

ecamdem. rationem , céuhm ha-
F  bettota ABad toram CD.

Quoniam enim ex hypothcfi

€ ABeft adCD, ut AEadCF;

erit [1] permutando, ut ABad

o AE,1taCDad CF ; atqueaded

dividendo (2), ut EBad AE, itaFDad CF.

“Unde, quum rurfus l};ermuf:ando it ut EB

ad FD, 1ta AE ad CF; atque ex hypothefi

AE fitad CF,uteft ABad CD ; erit tandem

€3),ut EBad FD, ita AB ad CD. Quod erat

-demonftrandum. . :

COROLLARIUM..
Asque hinc facile colligi poteft | qudd fi qua-
- #uor magnitudines proportionales fuerint | e~
~ dem comvertendo etiam proportionales fint . Sit
enim,ut ABad AE, taCDad CF . Dico , con-
wertendo effe, ut AB ad EB, ita CD ad FD.
-Quum enim AB fit ad AE , ut CD ad CF ; erip
permutando ,ut ABad CD ,ita AE ad CF ;at-
que adeo per hanc propofitionem erit , ut EB ad:
FD,ita ABad CD ; frveetiam , ut AB ad CD,
ta EB ad FD .Unde rurfus permutando erss, us
AB ad EB,itaCD ad FD. -~

PROP. XX. THEOR. XX. *

' 87 tres magnitudines fuerint in ordinata

satione cum aliis totidem ; prsmz ipfaram
erunt

—— -

(1) Prop.16.busus. (2) Propaghbujus.
[3) Prop.ibujus. g !
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erunt vel una equales , vel una mafores , vel

una minores ultimis carumdem .

Sint tres magnitudine$

A,B,C inordinata ratio~

ne cum aliis_tribus ma-

gnitudinibus D, E, F : ita

nempe, ut A fitad B, ve-

lutieft Dad E ;& B fitad

- C, ubt e(t)dEragf(’_. Dico

AB rimo, qu 1 it Zqua-+

C DEF lpisg, etiam D ﬁtz?luz.
lisk.

Quoniam enim A eft 2qualis C ; habebit

1] A ad B eamdem rationem, quim Cad

.SedAeftadB , uteft DadE; &exeo, .

udd B fitad C, ut E ad F, eft invertendo, ut

ad B, ita Fad E. Quare erit (2) ut D ad

% , itaFad E: proindeque [3]1 D zqualis enig

Dico fecundd, qudd fi A major fit, quim
C, ctiam D fit major,quam F. )
_Quoniam enim A eft major, quim C;habe-
bit [4] A ad B majorem rationem, quim C ad
B.SedAeftad BBuwDadE; & ex co, qudd
BfitadC,ut Ead F ; eft invertendo, ut C ad
B, ita Fad E. Quare Dad E (5) majorem
quoque habebit rationem, quim Fad E: pro-
indeque[6] D major erit ,quam F, '
.Dicodenique, qudd {i A minor fit, quim
C,etiam D fit minor,quim F,
Quontam enim A minor eft ,quim C ; ha-
be-

() Propsy.bujus. (2) Prop.i.bujus.
(3) Prop.g.busus. [4) Prop.8.husus.
Us) Prop.13.bujus, (6) Prof.xo.bu;u:.
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o

bebit (1) C ad B majo-

rem rationem , quim A

adB. Sed A eft ad B, ut

D adE; & ex eo , quid

BfitadC,ut Ead F, eft in-

vertendo, ut Cad B, itaF

¢ DE:F-I. adE.[(]luareF ad E majo-

AB rem [2] quoque rationem

~ habebit ,quim D ad E . Et
- p,rosptcrca (3 ) D minorerit,quamF, .

1 igitur tres magnitudines fuerint in ordi-
nata ratione cum aliis tribus magnitudinibus;
Primz i1pfarum erunt,vel una zquales,vel una
majores , vel una minores ultimis carumdem.

Quod erat ofte ndendum .

PROP.X XI. THEOR. XXI.

Si tres magnitudines fucrint in perturbasa
vatione cum ag'?s' tribus magnitudinibus ; pri-
ma ipfarum quoque erunt o vel una equales,
el una majores , vel una minoves wltimis ea-
vundem .

S Int tres magnitudines A,B,C in perturba-
\J taratione cum aliis tribus magnitudini=
bus D, E, F : ita nempe, ut A fit ad B, veluti
et EadF,; & BfitadC,uteft Dad E. Dico
Primd;, qudd fi A fit zqualis C , etiam D/t

T A
Quoniam enim A eft ZqualisC; er1;£4)

(1) Prop.Rbujus. (2) Prop.13.bujas.
€3) Prop.odujus. (4} Prop.7hujns.




LIBER QUINTUS. 18¢

L at AadB, itaCadB. Sed Acitad B, ut E

ad F; & exeo,qudd BfitadC,ut Dad ,eft

81 § nvertendo, ut C ad B, ita k.ad D . Quare erit
% (1),utEadF,itaEad D: proindeque 2} D

i

ua.iscrit F. .
ico fecundd, quod fi A fit major, quans
w C,etiam D ma)or?lt, quim F.

'y

T
‘n
E

&
ih
&
i)

T AT e R

uoniam enim A majoreft ,quim C; hae
Bebit l;;] A id B majorem rationem, quim
CadB. SedAeftad B, utEadF; &exeo,
udd Bfitad C,ut Dad E, eft invertendo, ut
ad B, itaEad D. Quare E ad F majorere
(4) quoque rationem habebit ,qilhm EadD &
proindeque [s] D major erit,qudm F.
Dico denique, qudd fi A fit minor, quim.
G, ctiam D minor fit,quim F, )
Quoniam enim A minor eft , quim C ; ha-
bebit 56] C ad B majorem rationem , quam
AadB. SedAeftad B, utEadF; & exvo,
udd B fit ad C, ut Dad E , eft invertendo, ug
adB , itaEadD. Quarc E ad D habebig
%uoque (7) majorem rationem ,qudm Ead F,
t spgopterca (8) D minor erit,qudm F,
* Stigitur tres magnitudines fuerint in pers
eurbata ratione cum aliis tribus magnitudini.
bus ; primz ipfarum erunt , vel uina zquales,
wel una majores , vel una minores ultimis cae
rumdem . Quod erat demonftrandum.

_PROP.
e ]
1) Prop.xtbujus. (2) Prop.omsxs.
i;) Prop.8.bufus. 54; Prap?.x;.b{:/!;:.
(5) Prop.xobusus. (6) Prop8hbujus.  :
[7) ropazbujus, (8) Prop.xodbmjms,.
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PROP.XXIL THEORXXIL. |

- 84 tres magnitudines fuerint in ordinatava.
tione cum aliss tribus magnitudinibas ; 1 rime
srfarum ad ultimas ex equali ineadem ratione

erunt.
Sint tres magnitudines’

A, B,Cinord'nata ratio-
I I ne cum abliisDrriémIs: ma-
gnitndinibus D, E, F: ita
AEC D EF ntmp;'bpt AEﬁtBaza B[_, ve-
CH MN Itiet DadE; % Bfitad
B K: L C.utEadF. Dico, ex =~
ovali A eflead C, ut eft D
adF. |
Capiantur_ enim ipfa~
" rumquidemA,& D eque-
-multiplices G, & L jipfa~
rumverd B , & E wque-
muitiplices H,& M; ac denique 1pfarum C;&
F zquemnltiplices K,& N . Quiaergo A eft
ad B, ut D ad E; erit etiam (1) ut Gad H, itz
Lad M. Pariterqué , quiaBeft 2dC, utE
ad F;erit quoque ut Had K, ita M ad'N. Un-
de tres magnitudines G, H, K erunt etiam iy
ordinata ratione cum aliis tribus magnitudi~
nibus L, M, N . Et propterea G , & L
erunt (2) vel una zquales, vel una majores,
vel una minores K, & N. Quum itaque ha-
beantur quatuor magnitudines, A prima, C
fecunda, Dtertia , Fquarta , & oftenfum’

fit, zquemuitiplices primz , & tertiz vel
: una

L g

L1)-Prop.g.bufiiss [2] Prop.zodujus. :

-




LIBER QUINTUS. s8;
una excedere , vel una deficere , vel unaadaes
quare aequcmu'tlalices fecund2 , & quartaey
habebit (1) A ad C eamdem rationem , qudm
Dad F. Quod erat demontirandum.

COROLLARIUM.

Quod fi magnitudines, que funt in ordinarh
yatione cum a 165 totidem. plures fuerint | qudm
tres; adbuc prime ipjarum ad ultimas ex ¢ jua
Ui ineademratione erunt . Ponatur emm, quod
non mode A fit ad B, ut D ad E;@'Bazfc,uo
& ad F jverum etiam y quod Cfit ad aliam que
wocetur N, ut F ad aliam qua vocetur O . Dico,
ex equali Aeflead N, ut eff D ad O. Nam in
tribus magnitudintbus ofienfum jam ek, Acfla
ad Cyut eff Dad F. Quumergo C fit ad N ,us

-eft F ad O ; evunt tres magnitudines A,C , N in
.ordinata ratione cam aliss tribus magnituding=

bus D,F, O. Et propterea per hanc prepofitionens
Aeritad Nyui i Dad 6 TP .

PROP.XXIII. THEOR.XXIIL

$i tres magnitudines fuerint in perturbata
ratione cum aliis totidem magnitudinibus ; pris

- ma ipfarum ad ultimas ex 2quals in cadem raw

tione erunt.

SInt tres magnitudines A , B, C in perturs
J bata ratione cum aliis tribus magnitudi-
nibus D, E, F : ita nempe, ut A fit ad B, veluw,
tieftEadF;& BfitadC, ut Dad E. Dico.
exzquali A eflead C,uteft Dad F. s '

. 1) &3
SRR, watysh

"[5) Defb.bujus.
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. Sumantur etenim, ipfas
rum guidem A, B, D a-

I quemuitiplices G, H, ll?

DEF ipfarum verd C , E,
zguemultiplices R M,N.
L MN Etquoniam G, & H fint

quemultiplices ipfarom

A,&B; erit,utGadH

(1), 1ta A ad B. Pariter.

que, quiaM, & N fune

zquemultiplices ipfarum

v &F;erit, ut M ad

N, itaBad F . Eft autem

" ex hypothefi,ut A ad Byita Ead F . Quare erit

(2)quoque,ut Gad H,itaMad N .

Rurfus , quia ex hypothefi Beftad C, ut D
ad E, & ipfarum quidem B, & D zquemulti.
ces funt H, & L,ipfarum verdC, & E zque.
multllghges funt K, 8& M ; erit quoque (3) ue
GadK,itaLad M. Oltenfum eft autem ,G

eflead H, uteft Mad N . Tresergo magni-
tudines G, H, Kfunt etiam in perturbata ra-
tiene cum aliis tribus magnitudinibus L, M,
N; & idcirce G, & K erunt (4) vel una zqua-
lNes » vel una majores, veluna minores L, &

a».—-—q

e o ol = D

l_

.Quum ergo habeantur quatuor magaituy-
dines, A pr?ma, C fecun&z 2 D tv:rtxga‘l s F
quarta, atque prim®, & tertiz zquemulti-
“plicesG, gLK vel una excedant, vel uaa
deficiant,, veluna adequent aquemultipii-

. ces

1} Prop.usbujus. (2) Prop.aiufus.
Eg] Prop?..;.buju_:. ¥
(1) Prop.a1bufus,

\
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LIBER CUINTUS., a9
cesfecundz , & quartz L, & N ; habebit ?]
A ad C eamdem rationem , quam D ad F,
Quad erat oitendendum .

COROLLARIUM

- Quod fi magnitudines , qua [unt in pertute
bataratione cum aliis sotrdem , plures fuering,
quam tres 5 adbuc prime irfarum ad ultimas
ex gquali tncadem vatione erunt . Sint enim
quatuor magnitudines A, B,C, N in perturba
ta ratione cum quatuor magnitudinibus D , E,
F, O; itanempe, ut Afitad B, veluti ¢t ¥
ajo; BadC, utEadF; ¢& CadN, st D
ad E. Dico, ex aquali effe, ut Aad N , ita
D ad O. Nam intribus magnjtudinibus often-
fumjameft, AefleadC,uteft Ead O. Quum
ergoCfitad N, uteft D ad E ; erunt tres ma-
gnitudines A, C, N inperturbata ratione cum
tribus magnitudinibus D, E . O. Et propterca
ﬁ:’r hanc propofisionems A erit ad N, ut ¢/t D

PROP.XXIV. THEORXXIV.

Si prima gd fecundam babuerit eamdem ra~
tionem , Quam tertia ad quartam : fuevit aw-
tem, yt quinta ad fecundam , 14 fexta ad quar-
sam ; erst compofisa ex frima € quinta ad fe-
cundam , ut compofita ex tersia, & fexta ad
quartam .

PRi ma AB ad fecundam C habeat eamdem
rationem,quim tertia Dk ad quartam F,

Quin-

() Defi6bufus, '
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G Quinta autem BG ad fecundiz
C habeat quoque eamdem ratis
nem, quim fexta EH ad qur

B H tam F . Dico, compofitam «

prima, & quinta AG effe adi!

E cundam C , ut eft compofitaer
tertia , & fexta DH ad quarn

Quoniam enim BG eft adC
ut EHad F; erit invertendo, ul
- CadBG, itaF adEH. Unde
ACDFE quumfit ut AB adC , ita DE
i ad F ; erunt tres magnitudine
AB , C, BGin ordinara ratione cum tribus
e gnitudinibus DE, F, EH: proindeque ex
#quali ordinando {1} erit , ut AB ad BG,
ita DE ad ¥H ; atque aded , componendo
(2) , w AGad BG, ita DHad FH. Eff au-
¢em, ut BG adC , itaEH ad F. Tresita.
que magnitudines AG, BG, C erunt etiam in
ordinata ratione cum aliis tribus magnitudi.
nibus 1>H, EH, F. Unde rurfus ex equali or-
dinando erit, ut AG ad C; ita DH ad F,Quod
erat demonf{trandum.

PROP.XXV. THEOR.XXYV,

8i quatuor magnitudines proportionales fue.
wint 3 maxima , & minima fimul reliquis dua-
bus majores erunt.

H Abeat AB ad CD eamdem rationem,
. quam E ad F ; fitque A B omaium ma-
xima,

——

[1) Prop.azbujus. (2) Propa8mjus,
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i . .
5‘B xima, & F omnium minima,
=D " Dico, duasAB , & Ffimul
o fumptas majores effe reliquis °
. - duabus CD, & E fimul etiam
. acceptis.’ ‘ ‘

)

i

ko)

o

LR

Mol 4

Tl 7
Auferantur ex A B quidemy

_ portio AG xquahs E,ex CD

} verdportioCH zyualis F. te

_ quoniam ex hypothefi ABeft
X!((}:D utI_E fd g,caﬁ;ue elt

. xqualis F , 2qu 2«

A C EY “lisF ; erit etiam, nt ABad
CD, itaAGadCH . Unde,
quum fit; ut tota AB ad totam CD, ita ab=~
blata AG ad ablatam CH ; erit quoauc (1) ut
tota ABad totam CD, itarcliqua GB ad re-
liguam HD. Et propterea , quemadmodum
A‘g- , velut omnium maxima , major eft,
uim CD, ita [2] erit GB major , gudm
2’10. Suntautem ex conitrultione zquaies
interfe, tim AG, & E, cum F, & CH.

. Quare, fiittz iisaddantur, fient AB, & F

majores, quim CD , & E : ac proinde, fi
quatuor magnitudines proportionales fue~
Tint ; maxima , & minima redquis dua<
308 majores erunt . Quod erat demonitrane -

um. .

M ONITUM.
Que fequunt ur Propofitiones Euclidis non

Junt, fed a Campano o < aliis adje€le, quis
: apud

(x) Propag.bnj us. (2)Fropagbujus.
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?ad graviffimos Aullores frequenseft sfusipa
arum, nec minus, qudm precedentes, quafi En-
€lidss cflens, citari folent. '

PROP.XXVI. THEOR.XXVI

Si prima ad fecundam babueric magjovem ra.
siomems , quam tertia ad quarsam ; habebit in-
vertenio jzmmda adprimam minorems vicifim
rasionem, quam quarea ad tevsiam.

Habeat A ad B majorem ratio«
nem,quim C ad D. Dico, inver~
| tendo B ad A habere viciffim mi-
norem rationem, quim D ad C,
Intelligatur etenim E effe ad B,
uteftCad D. ttquoniam ¢x hy-
pothefi A ad B habgt majorem ra-
tionem,qudm C ad D ; habebit (1)
cfiam A ad B majorem rationem,
C D quim Ead B:prosndeque A major
%)erit.quhm E.Quil 1gitur A major fit,quim
,habebit{ 3]B ad k. majorem rationem,quam
Bad A.Sed invcrtendo Bettad E[4) ut Dad
C .Quare Dad C {5) majorem quoquc ratio=
nem habebit ,qudm Bad A . Erpropterea, fi
prima ad fecundam habuerit majorem ratio
mem, quiim tertia ad quartam ; habebit inver-
tendo fecunda ad primam minorem vicithm
yationem , quimquarta ad tertiam . Quod
s¢rat demonftrandum.

AB

SCHO~

-

(1) Prop.x-.hujus. {z] Prop.10.5mjus.
(3) Trop8.busus. (4] Corobhaloufus.
85) Prop.1ybujus.




LIBER QUINTUS. .%
. SCHOLTIUM ,
Simili autem vatione oftendetur , qudd fi pri
ma ad fecundam babuerie minorem rationem
quamtertia ad quartam ; invertendo fecunda
ad primam habeat viciffim majorem vationem ,
quam quarta ad sertiam., ‘

PROP. XXVII. THEOR.XXVIIL
$i prima ad fecundam habueric majorem va-
tionem , quam tertia ad quartam ; babebit per-
mutando " prima ad tertiam majorem quoque
rativnem , quam fecunda ad quartam ,

Habeat A ad B majorem ratio«

nem, quam C ad D . Dico,permu-

A- l tando A ad C habere quogue ma-
jorem rationem, quiin B ad D,

A B E  Intelligaturetemm E effe ad B,
- . utettCadD. ktquoniam ex hy-
- pothefi' A ad B majorem ratio-

1 nem Habet,quam C ad D ; habebie
etiam{(r) A ad B majorem ratio«

C D  nem,quam Ead B: proindeque A

- major (2) erit,quam E. Quum igitur A major

fit,quam E;habebit(3]JA ad C majorem ratio~
nemyquam t ad C, kit autem permutando f4)
ut LadC,itaBad D. Quare A ad C{5) ma~
Bxcm quoque rationem habebit, quam Bad
. Etpropterea, fiprima ad fecundam ha.
buerit majorem rationem , quim tertia ad
quartam ; habebit permutando prima ad ter-
tiam majorem quoque rationem, quam fe«
N cun- -

Y

(1) Prov.x>hujus. [2) Prop.ro.bujus.
(2} TverRPuins. (4] Prop.i6.bujus. .
(.) Prop.rybojus.
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ﬁunda ad quartam , Quod crat demonftran~
um,

SCHOLTIUM,.
Simili autem ratione oflendetur,qudd £ pri-
ma ad fecundam habucrit minorem rationem ,
quam tertia ad quartam ; permutando prima
ad tertiam minovem quoque rationem habeat
quam fecunda ad quartam . '

PROP.XXVIII. THEOR.XXVIII,

$iprima ad fecundam babuerit maferem ra.
tionem y gquam tertia ad quartam ; babebit
componendo prima cum fecunda ad [ecundam
majorem quogue Yationem ., guam pertia cunp
quarea ad quartam,

AG B C . Hibeat ABadBC n;g.
D jorem rationem , quam
—--,——-E_ DEad EF. Dico, com-

ponendo AC ad BC ha-

bere l‘guoque majorem rationem , quam DF
ad EF, ° ' -

Intelligatur etenim, GB efle ad BC, ut
DExd Eé. Et quoniam ex hypothefi ABad
BC majorem rationem habet, quim DE ad
EF ; habebit (1) etiam AB ad BC majorem
rationem , quam GB ad BC : proindeque
AB major [:ﬁ erit quam GB; additaque com-
muni BC, erit ctiam AC majorquam GC .
%gm igitur AC major fit, quam GC; ha~
bebit [3] AC ad BC majorem ratxoriem R
quim

[1} Prop.12.bujus. (2] Prop,1obujusi
[3] Prop8.husug, , ,
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-quam GC ad BC. Sed componendo GC eft

ad BC, ut(1)DFad EF. Quare AC,ad BC
€ 2) majorem quoque rationem habebit, quim

. OF ad FE. Et propterea, fi primaad fecun=

;

14
i

:

- . N

=" e T W

£ - W FATERTE N e

dam habuerit major¢m rationem, quim ter-
tia ad quartam ; habebit componendo prima
cum fecunda ad fecundam majorem quoque
rationem, quim tertia cum quarta ad quar-
tam . Quod erat demonftrandum.

SCHOLTIU M.

Simili autem ratione oftendetur | qudd fi pri«
ama ad fecundam patuerie minorem vationem,
quam teitia ad quartam : componcndo prima
cum fecunda ad fecundam minorem quoque ra=
gionem habear , quam tertia cum quarta ad
quartam, -

PROP.XXTX. THEOR.XXIX.

$i prima ad fecundam habuerit maforem
yationem , quam tertia ad quartam y habebit
dividendo excefJus , quo prima fuperat fecun
dam ad fecundam majorem quoque yationem
quam excefJus , quo tertia fuperat quartam ad
quartam .

HAbcat AC ad BC majorem rationem,
uam DF ad EF . Dico , dividendo
AB ad BC hab:re quoque majorem ratio=
nemquim DE ad EF.
Intelligatur etenim GC effe ad BC , ut
et DFad LF. Et qu&niam ex hypothefi Q.C
2 e

(1) Prop.18.bugus. (2)- Prop.x3.bujus,
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eft ad BC in majore ratione, quim DF ad}
EF; habebitetiam (1) AG ad BC majorem:
rationem,quam GC ad BC : proindeque AC:
(2) major erit, quim GC; & idcd ablata
communi BC, eritetiam AB major, quam
CB. Quumigitur ABmajor fit, quam GB;
habebit AB ad BC (3) majorem rationem,
quam 6B ad BC. Eft autem dividendo (4), -
ut GBad BC., ita DEad EF; quare AB ad .
BC{5]majorem quogue rationem habebit,
quam DEad tF. 't propterea, fi prima ad
{ecundam habueris majorem rationem, quim
tertiaad quartam ; habebit dividendo excef-
fus, quo prima fuperat fecundam ad fecun=
dam majorem quoque rationem, quim e¢xs
ceffus, quo tertia fuperat quartam ad quas»
tam. Quod demonttrare oportebat -

SCHOLTUM,

- Simili autem vatione ofiendetur o quod fi

prima al [ecyndam habuerit minorem rvatio-
nem o quam tertia ad quartam ; dévidendo ex-
ecffus , quo prima fuperas fecundam ad fe-
sundam minovem quoque habear rationem o
quam excefJus , quo sertia fuperat quartam ad
quartam.

PROP.XXX. THEOR.XXX.

v i prima ad fecundam habuerit maforens

rationcm , quam tevtia ad quartam ; habebit
’ T conm

(1) Prepa3bujus (2) Pré}).xo;buigc;.
(3) ProoRbusus. (3} Prop.xz. bujus,
(s) Prop.23.hujus. ' .
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eonvertendo prima ad excefflum 4 quo prima
Superat jecundam yminorem vicifim rationem,
quawm tertia ad excefJum ,-quo tertia fuperat
quartam . :

AG B C€ . Habet ACad BCma-

EV—T—F—-— jorem rationem ; quam

..__.._..g DF ad EF. Dico, con*

vertendo AC ad AB habere viciflim mino-
“rem rationer , quam DF ad DE.

Quoniam enim ex hypothefi AC ad BC
habet majorem rationem, quim DFad EF;
habebit (1)dividendo AB-ad BC majorems
quoque rationem, quam DEad EF . Unde,
quum invertendo ?2) BC ad AB habeat vi-
<iffim minorem rationem, quim EF ad DEj
habebit componendo[3] A((ll ad AB mino-
rem quoque rationem, quam DF ad DE :
proindeque, fiprima ad fecundam habuerit
majorem rationem , quim tertia ad quartams;
habebit convertendo prima ad exceflum ,

uo prima fuperat fecundam minorem vicif-

im rationem, quam tertia ad exceflum, quo
tertia fuperat quartam . Quod erat ofteny
dendum . .

SCHOLTIU M.

~ Simili ausem ratione ofiendetur , “quod R
prima ad fecundam babuerit minorem rvatio=
nem: quam tertia ad quartam ; converzenda
prima ad excefJum , quo prima [uperat fecun-
dam , babeat viciffim maforem rationem quan
— 2 ter-

{1} . Prop.ag.busus. [2) Prop.26buus.
(8] Prop28bujas, = -
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tertia ad excefJum , quo tertia fuperat quarram.

PROP.XXXI. THEOR.XXXI.

Si tres magnitudines habuerint com aliis tri-
$us vaticnem ordinasam majorem; habebit ex
&quali ordinando prima priorum ad ultimam
majorem quoque Yationem o quam prima pofle-
viorum ad ultimam , N

Tres magnitudines A,B,C

\ cum aliis tribus D, E, F fer-
vent rationem ordinatam

, majorem : ita nempe, it A

: ad B habeat majorem ra-

B C GH tionemgquimDadE ;& B

>.“;_...

ad C majorem, quim E ad
F. Dico, ex xquali ordi-
nando A ad C habere quo-
que majorem rationem ,
DEF quumDadF.
Intelligatur etenim G ef«
fea{c‘i%, l:ltéﬁ E adF. Ee
uoniam ex hypothefi B a majorem ra+
tlxonem habet ,yquim EadF ; habebit quoque
g )Bad C majorem rationem, quim G ad
: proindeque (2) B majorerit, qudimG.
uum igitur} B major fit, quim G ; habe-
bit (3) A ad G majorem rationem, quim ad
B:ex hypothefiautem A ad B majoremra-
tionem habet , quam D ad E. Quare A ad
G multd majorem rationem habebit , quim

Dad E. In.

g

f .

——

(1) Prop.x3.bujus. (2) Prop.1obufus,
) Prog.&g/mju:. :
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Intelligaturrurfus Hefle ad G, ut eft D

A ad G majorem quoque rationem, quim
H ad G proindeque A mmjor erit, quam
H ; eritque propterea A ad C in majore ra-
tione, quimH ad C. Jam verd ex zquali
ordinando Had C habet eamdem rationem,
quam DadF[1]. Quare A ad C majorem
c]:[:uoque rationem (2) habebit, qudm Dad F,
t propterea, {i tres magnitudines fervent
cum aliis tribus rationemordinatam majo~
rem ; habebit ex @quali ordinando prima
—priorum ad ultimam majorem quoque ratio+
nem , quim prima pofterierum ad ultimam .
Quod erat oftendendum .

SCHOLIUM L

" Quod fi magnitudines [ervantes tationewn
erdinatam majorem cum alsis tetidem plures
fuerint , quameres ; oftendetur , primam prio=
tum ad wltimam habere quoqie majorem vae
tionem , quam prima pofleriorum ad ultimam,
idque eadem methodo o qua ufi fumus in Scho~
lio propofitionis vigefima fecunde . .

SCHOLIUM 1L
Simili autem rationc ofiendemus  quod f
pluresmagnitudines cum aliis totidem fuering
in ratione ordinata minore , ex equali ovdi-
nando prima priorum ad ultimam minorem
quoque rationem habeat  quam prima poflerio=

yum ad wltimans
: N s PROP.

(1] Prop.22.hujus. (z) Prop.13.bufus.

E. Etquoniamexoftenfis A 3dG majo-
rem: rationem habet, quam D ad E ; habebie.
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PROP.XXXII. THEOR.XXXIL
- 84 tres magnitudines fervent cum aliis tri=
bus rationem perturbatam majorem ; habebis
ex aquali perturbande prima priorum ad ulti-
mam majorem qusquic rationem , quam prima
pofieriornm ad witimam .

. Tres magnitudines A, B,

C fervent cum aliis tribus

D, E, F rationem perturba-

tam majorem: ita nempe,

. 3 ut A ad B habeat majorem

A B C GH rationem, quam Ead F: &
¥

. Bad C majorem, quam D
ad E. Dico, ex zquali
perturbando A ad C habere
qurque majorem rationem,
guam Dad F,

Intelligatur enim G effe

ad C, uteft Dad E.Etquo-
niam ex hypothefi B ad C majorem rationem:
habet ,quam Dad E ; habebit quoz;xc (B
ad C majorem rationem , qudm G ad C ;
‘proindeque (2) Bmajor erit , quim G. Quum
agitur B major {it, quim G ; habebit [g%A ad
majorem rationem, quam A ad B. Ex hy-
potheli autem A habet ad Bmajorem ratio-
nem , quim Ead F. Quare A ad G multd

- gpnajorem rationem habebit, quim E adF,

Intelligatur rurfus H effe ad G, uteft E
ad F. Et quoniam ex oftenfis A ad G habet
majorem rationem , quam E ad Fj lxl:ibx:

E

- (1) Prop.13.bujus, | [2) "Prop.1o.busus; -
A3) Prop.8. bujus. -
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A ad G majorem quoque, rationem, quiam
H ad G: proindeque A major erit, quim
H ; eritque prgFtereaA ad C in majore ra-
tione, quam H ad C. Jam verd ex aquali
perturbando (1) HeftadC, ut Dad F. Qua-
re A ad C (2) majorem quoque rationem ha-
bebit, quam D ad F : proindeque, fi tres
magnitudines cum aliis tribus fuerint in ra-
tione perturbata majore ; ex xquali pertur-
bando prima priorum adultimam majorem

uoque rationem habebit, quim prima po-
ﬂeriorum ad ultimam . Quod erat often-
dendum.

SCHOLIUM I

Quod fi magnitudines [ervantes rationem
perturbatam majorem cum aliis totidem fue~
rint plures , quam tres ; oflendemus primam
priorum ad ultimam majorem guoque rationem
pabere , quam prima pofleriorum ad ultimam ,
tdque eadem omnino methodo , qua ufi fumas
in Scholso propofitionis vigefima tertia .

. SCHOLIUM IL

Simili autem ratione oftendemus, quod fi
plures magnitudines cum aliis totidem fuevine
in ratione pertuyrbata minove, ex zquali per-
turbando prima priorum ad ultimam minvvem
quogque habeat rationem , quam prima pofleria-
yum ad ultimam .

\

N¢  PROP

(1] Propag.bujus. (2) Prop.as.bujus,
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PROP. XXXIII. THEOR.XXXIII,

Sitota ad totam habeat majorem rationem,
quam ablata ad ablatam ; & reliqgua ad reli-
quam majorem quoque rationem habebit , quam
tota ad totam ..

B Habeat tota AB ad totam
CD majorem rationem , quam
E v ablata AE ad ablatam CF. Di«

<o, reliquam EB ad reliquam
FD majorem quoque rationem
A € habere, quim tota AB ad to-
. l‘arx(xl Cb_. . . hefi
uonjam enim ex the
AB2d CD habet majorem rntionemy,pouhm
AEad CF ; habebit permutando ABad AE
m?orem quoque rationem [1], quam CDad
CE. Jamvero convertendo (z) AB ad EB
‘minorem rationem habet , quAim CD ad FB.
Quare rurfus permutando AB ad CD habe=
bit minorem queque rationem , quam EBad
D. Etpropterearatio, quim habet EBad
s Major erit ratione, quim habet ABad
'CD. Si 1gitur tota ad totam habuerit majo-
Temratronem, quim ablata ad ablatam ; &
Teliqua ad reliquam majorem quoque ratie-
nem habebit, quim tota ad totam.Quod erat
demonftrandum.

SCHOLIUM
Ex /l‘Dﬁ) axtem demonflyandi modo patet
9nad fs tota ad totam babuersv minorem ra=

si0-
- o Im—

(1) Pra)r.zpbujm. (2) Prop.johwius.

PP

4

¢
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LIBER QUINTUS. 299
tionem , quam ablata ad ablatam ; reliqua ad
reliquam minorem quoque rationem habeat
quam tota ad totam . |

PROP. XXXIV. THEOR. XXXIV.

Si quotcumque magnitudines comparate cum
aliss totidem conflituant vationes , quarum an-
tecedens fubfequente [emper majov fit ; babe-
bunt omnes priores ad omnes_poflertores majo-
rem quidem rationem, quam uldima priorum ad
witimam pofieriorum 5 minorem verd , quam
prima priorum ad prsmam poficriorum .

Sint magnitudinesA, B, C,
] *+ & aliz iis numero 2zquales D, E,
F; habeatque A ad D majorem,
rationem quam Bad E 5 itemque
Bad Emajorem, quam C ad F,
Dicoprimo, quodomnes A, B,
C ad omnes D » E, F habeant ma-~
A P € jorem rationem,quim CadF.
- Quopiam enim ex hypothefi
A ad D majorem habet tatios
nem , quim Bad E ; habebit per-
mutaondo (1) A ad B majorem
uoque rationem,quim D ad E;
confcchuenter componendo [zj
i A , & B fimul ad B majorem
D E F  adhuc rationem habebunt, quim
D, & E fimul ad E. Et quoniam ex hypothefi
Bad E majorem habet rationem, quam C ad
F ; habebit permutando B ad C majorem
quoque rationem, quim E adF. Unde ex
, N6 - zqua-

=g

[0} Prop.aghiujus. (2) Prop.28.hujus.
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gequali ordinando (1) A, & B fi-

mul ad C habebunt majorem

adhuc rationem, quim D, & E

fimul ad F . Quumgque rurfus

componendo habeant A, B; C

fimul ad C ma(jorem rationem,

quam D, E,Ffimulad F; habe-

A B € bunttandem permutando omnes
A,B,Cadomnes D, E, F majo-
rem quogue rationem, quam,C
adF, .

- Dico fecundd , quod omnes
A,B,Cadomnes D, E, F mino-
rem habeant rationem, quim A

- ad D . - *

DE F  Quoviam enim ex hypothefi

Bad E majorem habet rationem, quim C

ad F ; habebit permutando B(2) ad C majo-

rem quoque rationem , quam Ead F ;! & con~
fequenter componendo (3) B, & C fimul ad

C majorem adhuc rationem habebunt , quim

E, & F{imulad F. Unde, quum converten-

do (4) B, & C fimul ad B minorem habeant

rationem, quAimE, & F fimuladE, & in-
vertendo (5) Bad A minotem habeat ratio-
nem,quim E ad D ; habebunt ex =zquali or-
dinando {6] B, & C {imul ad A minorem quo-
que rationem,quam E,& F imul ad D. Qua-

re,, quum rurfus componendo omnes A, B,C

ad A minorem habeant rationem, quim o=

mncs D, E,Fad D; habebunt tandem per-
mu-

-~

(1) P.rop.; vhujus. (2) Prop.27.bujus.
- (3) Prop.eShujus. [4) Prop.3o.bujus.
(s) Prop.26bujus. (6) Prop.3rbusus,
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mutandoomnes A ,B, Cadomnes D, E,
minorem adhuc rationem , quam A ad D.
- Siigitur quotcumque magnitudines com=
paratz cum alus totidem conftituant ratio=
nes , quarum antecedens fubfequente fem=
per major {it ; habebunt omnes priores ad
omnes pofteriores majorem quidem ratio~
ném, quam ultima priorum ad ultimam po-
fteriorum ; minorem verd quam prima prio-
rum ad primam pofteriorum. Quod erat der
monitrandum. :

SCH®@LIUM.

Non diffiméliter autem ofiendetur, quod f
quotcumque magnitudines comparate cum aliis
tetidem conflituant vationes, quarum antece-
dens fubfequente femper minor fit ; omnes prio-
res ad omnes pofleriores minorem quidem ratio«
nem habeant , quam ultima priorum ad ulti
mam pofleriorum ; maforem verd, quam pri«
ma priorum ad prsmam pofleriorum .

SCHOLIUM GENERALE.

Intradenda proportionum do8rina , ab Eu
clidis methodo- eam per equemultiplicia often-
dentis | nibil quidem veceffimus : quod fand
nemo , opsnor | Vitio nobis vertes 3 quum,fi.ves
astente perpendatur , ejufmodi proportionum
do&lrina Euclidea nullo witio laborare compe-

. riatur . Neque émim alia ratione dolrinam

iflam putant communiter Recentioves mancam
effe, acimperfellam, qudm quialexilla eque-
wmultiplicium , qua cognofcuntur magnitudi-
yes proporsionales 5 velut principium ‘bl Eue
.« X [1] e
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tlide fuit aflumpta , quum tamen ex spforum
[ententia fua deberes vatione fulciri . Sed im-
meritd ab Euslide td exigunty ut qui magno
wmentis acumine talem cuderit rationis dejzgr:i-
2ionem , ut fine illa lege que fint quatnor ma=
gnitudines proportionales o feu eamdem vatio-
nem habenses in [yflemate fuo nemo_cognofcere
queat . Jure id autem exigent ab iis, qui vo-
cantes vationem , comparationem duarum ma-

gnitudinum ejufdem genevis , fallam ratione .

continentie , fine ulla demofiratione eamdem
tllam legem yfurparent . Nam, qui ita [e ge-
rerent , Jjam quatuor magnitudinum propertzo~
nalium duas notas diverfas afflumerent , unam
nempe , quum prima soties continet fecundam
gquoties tertia continet quartam ; € alteram
quum gquemulriplicia prime , & tertie , ve

wna fuperant , el una deficiunt , vel yna ade-~
quant equemultiplicia fecunde | & quarte .
Itaque quum apud Recentiores jam invaluerit
rattonem defintre , comparationem dusrum ma-
gnitudinum efjufdem generis infistutam ratione
continentie 5 atque aded vocare magnitudines
proportionales , que efufmodi funt , ut quoties
prima continet fecundam , toties teriia conti-
néat quartam : proinde , ut do&rina Eucliden
etiam juxta bas rationis , ac proportionis defi-
nitiones fubfiflere poffit o vifum eft fequentia
theoremata hoc loco fubjungere .

THEOR L .
Ssprima toties contineat fecundam , quoties
tertia comtinet quartam ; equemultiplices pri-
me , O tertie , vel una excedent , el una de-
ficient , vel una adequabunt wquemultiplices
Jecundz , & quarte. .
_ Bri-
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‘ Prima A toties conti~
neas fecundam B, quoties
1 tertia C continet quartam
D . Sumantur autem ipfa~
G rum quidem A, et C aques
H multiplicesE, ¢ F ; ipfas
‘i rum verd B, e D zque-
l ‘ maultiplices G 4 e¢ H . Di~
! coy E, et F vel una exces
deve, vel una deficere , ved
una adequare G, & H.
Ponamus etenim primd , quod E major fit,
qudm G . Jamque, fi F non fir major , qudm H;
fed vel minor, el aqualis continebit E ma-
8isG ,quam F continet H. Sed G, & H funt
equemaltiplices ipfarum B o et D ;5 atque aded
G toties continet B , quoties H continet D,
Quare etiam E magis continebit B, quam F
continet D . Ex hypothefi autem B toties con=
tinetur in A, quoties D continetur in G . Quare
rurfus E magis continebit' A, qudm F contixet
G quod quidem cft falfum y quumE yet F fine
aquemultsplices ipfarum A, et C.

Ponamus fecundd , qudd E minor fit , quam
G. Jamque fi F non fit minor, quamH , fed
vel major , wel equalis ; continebis E minus
G, qua F continet H. Sed G , et H funt
aquemultiplices ipfarum B , et D ; atque aded
G toties comtinet B , quoties H continet D,
Quare ctiam E minus continebis B, quadm F
continet D, Ex hypothefi autem B toties conti-
netur in A, quoties D continetur inC . Quare
rurfus E minus continebit A, 'quadm F contines
C: quod quidem adhuc eft falfum ; quum E, et
F fint aquemultiplices ipfarum A 5 es €.
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Ponamus denique , quod E fit aqualis G.
Jamaque , fi Fnon fit equalis H; erit vel ma-
for, vel minor. Unde, quum in prime cafu E
minus continear G , quam F continet H, € in
n fecundo E magis contineat G, quam F con-
tinet H ; femper oflendetur , E non perinde
continere A, ac F continet C : quod quum fal-
Jum fit y concludendum e}, quod fi prima totses
contineas [ecundam , quoties tertia conmtinet
quartam ; equemultiplices prime , & tertie
vel una excedant , vel una deficvant | vel una
adequent equemultiplices fecunde, & quarta.
Quod erat demonfirandum.

T H E O R. IL

Si prima magis contineat fecundam, quam
tertia continet quartam, [umi poterunt tales
equemultiplices prime | & tertie , itemque ta-
les fecunde , & quarte , ut fi multiplex prime
excedat multiplicem fecunde , multiplex tertie
non excedat multiplicem quart« .

Prima AB magis contineat fecundam D
quametertia E continet quartam F . Dico , ta-

es equemultiplices fumi poffe ipfarum AB , &~
E,itemque tales spfarum D € F yut fi multi-
Plexipfius AB excedat multiplicem 1pfius D,
multiplex ipfius E non excedat multiplicem
spfius F . ‘ ,

Quontam enim ex bypothefi' AB magis con-
‘tinet D, quam E conttnet F , abfcindt poteft
ex AB portio aliqua BC , ita ut veltqua CA
tories continear D, quoties E continet F . Fum
ipfarum BC ,CA , & E equemultiplices capian~
Yur GH ,HI, & L, hac tamenlege , ut GH mul-
tiplex ip fius BC major fit,quam D. Denigae ip-
Jorum D & F fumantur equemultiplices M
& N, bac ruvfus legey, ut M muln'plejg ipe

= tus

. -
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fius D_fuperas Hl maa
gnttudine non mafore
quam D, fed vel &quali,
el minore. .
. Et quontam GH , HI-
T fum aquemultiplices sp=
Jarum BC, CA; erit per
primam  bujus Gl tam
multiplex ipfius ABquam

D eft GH ipfius BC , wel
M Ei ipfius Ca, vel denim
que L ipfius E. Sunt igi=

tur Gl , ©& L gquemui-

° tiplices ipfarum AB, &

l ‘1 E. Suntque eriam ex con
il ‘ 4  firullione M, & N sque«

3
.

multiplices spfarum D ,
N ¢ F. Dicortaque , quod:

Gl :xcedas M, fed viciffimy
L non excedat N. o -
Quod enim Glexcedat M, id liquet abundd
Nam , ex conftruélioney M [uperas H1 magni<
tudine non majore, quam D . Sed pofurmus
GH maforem effe quam D. ltaque M [uperad
H1 magnitudine minore y quadm GH : ¢ propte=
reatota Gl excedet M. .%uod verd véceffim L,
nog excedat N , demonfirabimus id quidem hos
4C10 « . .
? Si fieré poteft L excedat N . Et quoniam.
HI minor eft, guam M, continebis-L, magis
N, quamHl continet M. Sed M, & N funp
equemultiplices ipfarum D o et F 5 atque aded
M, roties continet D , quoties N continet F.
Quare etiam L magis continebit F , quam Hl
continet D+ Ex conflruGlione autem D totiey
C Colle
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continetur in CA 4 quo-

ties F continetur sn E .

Quare rurfus L mags

continebit E o quam Hl

B continet CA @ qued qui-
dem eff falfum @ quum

Hl , & L fint equemul-

¢ tiplices ipfarum CA, ©

1 'D Concludamus igitur

M quod fi prima magis con-

tineat fecundam , quam

tertia comtinet quartam;

. tales equemultiplices [u-

mi poffint prime ., € ter<

' iz, itemgq sales }‘ccundw,

& quarse o ut fi malti-

F N plex prime excedat, mul-

. tiplicem fecunde , multi-

plex tevtia nom excedat multiplicem quarta ¢
Quod evat demonfirandum .

T HEOR IL

Si equemulsiplices prime , © tertie vel ina
éxcedant , vel una deficiant , vel una adequens
eguemultiplices fecunde é‘quarm; contine-
bit primatoties fecundans , quoties tertia com-
tinet quartam.,

_Nam fi ita non fit, fed prima magis con~
tineat [ecundam, quam tertia comtinet quar
tam fam per theorema fecundum fumi pote-
runs tales equemultiplices prime , € tertiz ,
stemque tales [ecunde , © quarte , ut fi multi-
Plex prime excedas multsplicem fecunde, n;ulti*

L plex

o
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plex terrie nom excedar muitiplicem quaree ;
Pofurmus autem , equemultiplices prima, <
tertie el una excedere y vel una deficeve , vel
ana_adequare equemultiplices fecunda | <
quarte . Necefle eft igizar | ut prima toties
contincar fecundam | quoties tertia contin®
quartam . Quod evat demonfirandum .,

T HE O R. 1IV.

$i fumi poffunt tales equemultiplices prim.e,
tevtie , itemque tales j?ecundzz; & quarte, up
multiplex prima excedas multiplicem fecunde
“fed multiplex tertie non excedee multiplicens
quarte ; prima magis continebst [esundam o
quam tertia contines quartanm .

Sint quatnor magnitudines, AB prima, D
Jecunda , E tertia ,€ F quarta , Dico , quod f§
Jumi poffint tales equemultiplices prime, &
tertic, stemque tales , fecande , & quarse, us
multiplex prime [uperee multtpbum Jecundey
as multiplex tersie non [uperet multiplicem
quarte , prima AB ‘magis contineat [ecundam
D, quamtertia E continet quartam F .

Sumantur enim cjufmods equemultiplices 3
& ipfarum quidem AB, OrE, fint G1,& Ly
ipfarum;verd D, & F fint M, & N. Quo~
niam igitur ex hypothefi G1 fuperac M, fed L
non fuperat N 5 continebit Gl magis M, quany
Lcontinet N, Jamuverd M, & N funt zque«
multiplices ipfarum D, & F ; agque adeo quos
ties Mcontinet D , toties N continet F . Onae
re etiam Gl magis continebit D, quam L cona
tinet F. Sunt autemGl , & L equemultipli«
ces ipfarum AB y & E 5 ac proinde quoties G
continet AB , toties L continet F . Quare

: Coc, ctiam
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ettam AB magis continebit D o quam E conti-

net F. Et propeerea, fi fuerint guatuor magni-

tudines , & fumi poffint tales equemultiplices

primey € tevtie | itemque tales fecunde , &

quarte , ut multiplex prime fuperet multipli-

cem fecunde | fed multiplex tertia non [uperet

multiplicem quarte; prima magis cont inebit fe-.
cundam , quam tertia contines quartam. Quod

erat demonfisandum.

GEO-
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DEFINITIONES.
I

ADRAD  Imiles figura reBilines funt , oug
’g ok 3 & angulos , fingulos fingul:s
ve'e

&) ciuales habent , € latera circum

3 }.’ aquales angulos proportionalia .
k) nde ad adltruendam dusrum
figurarum reétilinearum fimili-
tudinem, duo quidem oftendi debent. Prie

‘mum, ut habcant angilos , {inguios fingulis,

#quales. Deinde, ut habeant latera, quz cire
cum zquales angulos funt proportionalia -,
Quocirca , fi anguli unius figure, zquales.fue-
rint angulis alterius figura, finguh fingulis,
at latera circa zquales angulos exiltentia non
fucrint prorortionalia ; vel contra latera
unius figure proportione correfpondcant la-
teribus alterius figurz , fed anguli , circa
quos funt latera proportionalia ; non fuerint
zquales : ejufcemodi figurz nequaquam fi-
miles dici peflunt., :

1, .

- Re:iproce autem figure funt | quum in ntra

queipfarum [unt angecedentes , & sonfequenn

1123
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scs yarionsm . Vel clarins, quum in unaqui-
dem figura eft antecedens prime rationis, &
confequens fecundz ; inaltera verd figura eft
confequens prima rationis ; & antecedens
fecunde . Num autem termini ifti diverfa-
rum rationum debeant effe circum zquales
angulos,; id nee ipfa definitio indicat, nec

Interpretum quifquam advertit. Sed credi-

derim, hanc quoque eonditionem requiri, ut
figure dicantur reciprocz ; quemadmodum
coliigere licet ex propofitionibus decima-
quarta, & decimaquinta hujus libri, in qui-
bus de his figuris di e;itur. ,

ReBalinea, dicitar fecari extrema ac me.
dia ratione , quum ita quidem drviditur | up
gotareflalinea fis ad majus [egmentum , yr et
majus ad minus. Patebit autem inferius, fe-
cari quidem rettam lingam extrema, ac me-
dia ratione, fi per undecimam fecundi ita qui~
demdividatur, ut reftangulum, quod fit ex
tota, & uno fegmentorum , equalz fic qua-
dratoalterilis fegmenti, Ceeterim linez hoc
modo divife utilitates innumerz pené funt ;
unde nonnulli rationem , qua linea hoc patto
dividitur, divinam appellarunt. Sed dicitur
vulgd divifa extrema , ac media ratione; quia
unum fegmentorum, in quz dividitur, fit
medius terminus proportionis continuz , al-
terum terminus extremus.

V.

“Altitudo cujufeumque figure ; eff jerpe»-

dicularis , qua avertice ad bafim demitti-

tur : nempe quia perpendicularis eft minima

omnium reftarum , quz i vertice ad bafim

duci poflant ; & utpote talis, eft cc:mr(ei s &C
. c-

el O — —~ e«
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determinatz longitudinis ; cujufmodi profes
&b debeunt effe rerum menfurz . Hinc itaque

patet, duas figuras. 2quales altitudines habe-
re, {iuvtique xquales fuerint perpendiculares,
que ex ipfarum verticibus ad bafes demittun-
tur. Erunt verd diflz perpendiculares 2qua«
Jes, quum bafes figurarum, & vertices vel
funt in ifdem parallelis, vel fgltem in iifdem
parallelis conftitui pofiunt :

Quantitas, feu exponens , vel denominator
pationis ef} id y quod sndicat , quoties antece
dens continet confequentem. Sic quantitas ra-
gionis, quam habet 1e ad z, efts; quiaro
quinquies continet 2. Pariterque quantitas
zationis, quiam habet 12 ad 3, eft4; quia
12 quater continet 3. Unde patet, rationes
#quales eamdem quantitatem habere. Nam
vocantur rationes Zquales, quum anteceden-
2ium zquemultiplicia quzvis vel una defi
ciunt, veluna adxquant, vel una fuperant
zquemultiplicia confequentium_utcumque
fumpta : quod profettd quum accidit , often-
fum fuit 3 nobis, antecedentem unius ratio-
nis toties comtinere fuum gonfequentem ,

uoties confequentem fuum continet antece*
gens alterius rationis.

Ratio dicitur componi ex duabus, ant plu=
ytbus rationibus , quum ejus quantitas prodit
ex multiplicatione quantitatum illarum ratio=
nam. Sic ratio, quam habet 18 ad 3, com-
ponitur ex ratione, quam habetg4 adz2, &
ex ratione, quam habet 12 ad 4 ; nam quan-~
titas illius eft 6 , quantitates verd iftarum
funt 2, & 3 : profedtd autem , fi 2 rrr}ul-‘.
. . l‘~
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tiplicetur per 3 , prodibit 6. Atque itaqu~
que ratio , quam habet 48 ad z, componitur
ex ratione, quam habet4 ad 2, ex ratione, {-
qQuam habet g.ad 3, & exratione, quim ha-
bet 12ad 3, nam quantitas illius qua eil 24,
oritur muitiplicando inter e quantitates ifta-
rum, quzfunta, 3, & 4.
i Exquopatet, quod fi fuerint plures ma-
gnitudines , ratio, quam prima habet ad ulti-
mam, comgonatur ex rationibus, quas ez,
excepta ‘ultima, habent ad fuas fubfequen-~
tes. Ut i fuerint plures magnitudines 48;,
12,6, 2; habchit 48.ad 2 rationem compo-
fitam ex rationibus, quas habent 4% ad 12 ,
123d 6. & 6ad 2, Nam quantitas rationis,
quim habet g8ad z., elt 24 : quee quidem ori«
tur , mu'tiplicando inter fe quantitates racio-
mum, quas habentg8ad12,12adé, & 6 ad
2, quz funt 4, 2, &3.

Ratio , que componitur ex duabus vatéoni=
bus equalibus , dicitur duplicata cujufque il-
larum ; quemadmodum triplicata quum com-
ponttut ex tribus rationibus equalibus 5 qua-
-Aruplicata , quum ex quatuor 5 atque ita dein-
ceps. Itaratio, quim habet 18 adz, com-

onitur c¢x rationibus, quas habent 6 ad 2,
12 ad 4. Unde , quia duz ifte rationes
funt 2quales inter fe 5 dicetur illa duplicata.
cujufque iftarum. Atque ita quoque, quia
1atio, quim habet ¢4 ad 2, componitur ex
tribus rationibus ®qualibus, quas habent 6
adz, 2ad4, & 15ads ; dicetur illa tripli-
cata cujufque iftarum.

Ex quo patet, quod fi fuerint tres magni-
tudings coutinug proportionales A, B. C,ita

' ’ nempe,
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nempe ut A fit ad B, veluti et B adC; ra=
tio, quam habet prima A ad tertiam C du.
plicata fif ejus, quam habet vel prima A ad (e~
cundam B, vel fecunda Bad tertiam C. Nam
ratio,quam habet A ad C, componitur ex ra~
tionibus, quas habent A ad B,& Bad C. Ut~
dequum ex hypothefi duw iitz rationes (int

®qualcs inter {e ; erit cujufque ipfarum dupli-
cata ratio, quim habet Aad C.. - '
Similiter autem , fi fuerintquatuor magnis
dines continuéd proportionales A, B, C, D, ita
nempe, ut A it ad B, velutieftBadC & B
fit ad C, velutieft C ad D ; ratio,, quam habeg
prima A adquartam D triplicata erit ¢ps,
uim habet vel prima A ad fecundam B, vcl
ecunda B ad tertiam C, vel tertia € ad quars
tam D. Nam ratio, quam habet A ad D com«
ponitur ex rationibus, quas habent A ad B, B
ad C,& Cad D. Undc quum tres +fiz ratios
nesfint 2quales inter fe ; erit cujufque ipfa<
rum triplicata ratio, quam habet Aad D. ,

PROP I. THEOR. I
Trianguls , ¢ paralle logramma eamdem al-
titudinem habensia inter /f Junt us bafes.

LR AR : Sint primum’
e — duo triangulaABC,
ATD, quz pofita
fuper eamdem re.
&am BD habeant,

. eumdem verticeny
-+ A, & confequenter
. eamdem altituding s
_dico  trangulumg
.. ABC cffe adtrjane

»
Wl

.‘ . O gu- «
-t
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gulum ACD uteft
‘bafis BC ad bafim
CD.
Exteadatur enim
tum BC in dire©i
verfus H,quum DC
" in dire§um verfus
I : deinde fyper
CH capiantur por-
. tiones BG, GH
gquales ilgﬁ BC , & fuper CI portio Di £qua-
lisCD . Denique jungantur AG,AH,AIL
+ Et quoniam ex conitru&ione #quales inter
fe funt tum re&tz CB, BG, GH , quum reQe
CD, DI . erunt 2qualia etiam inter fe tum
trianguia ACB, ABG,AGH, %lglm triangn-
1a ACD, ADI ; quare quoties BC , CD me.
tiuntur CH, CI, toties triangula ABC,ACD
metientur triangula ACH, ACI. Jam vere
triangulum ACH eft 2quale , majus;, vel mi-
nus triangulo ACT pro ut bafis CH eft #qua-
lis ,major , vel minor bafi CI . Itaque quum
kabeantur quatuor magnitudines triangulum
ABC prima, triangulum ACD fecunda, bafis
BC tertia, & bafis CD quarta; & oftenfum fit
aquemultiplices primee , & tertiz vel una ex-
cedere , veluna deficere, vel uns adsequare
uemultiplices feeundz, & quarts, erit ut
triangulum A BC ad triangulumACD ita ba-
fis BC ad bafim CD. o
- Sint fectindd duo parallelogramma AB,
AD, éua: fint conftituta inter eafdém parallas -
BD, EF, & confequenter; nalfecus ac trian-
-gula, eamdem habtant altitudinem . Dico,-
parallclogrammum AB ad paraliclograms
S num’
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mum AD effe etiam , ut balis BC 'ﬁ‘mtl
CD. . : :
‘Quoniam enim diagonalis dividit paralle.
logrammum (1] in duo triangula 2qualia;erit
tam parallelogrammum A B duplum triangu+
1i ABC, quam panallelogrammum AD:.du«
lum trianguli ACD. Quare erit, ut paralle<
ogrammum AB ad paraliclogrammum ADj;
ita triangulum ABé ad trangulum ACD.
Oftenfum ell autem, triangulum A BC effe ad
triangulum ACD, ut eft baflis BC ad bafim-
CD. Erit igitur riuoque (2) ut parallelogramy
mum AB adparillelogrammum AD, 1ta ba«
fis BC ad bafim CD’. ‘ o
“Triangula igitur, & parallelogramma, qua
eamdem habent altitudinem, inter fe funt ut

bafes. Quod erat demonftrandum, - -

. PROP.II. THEOR. II.: :
" 84 uni laterum triougudi parallels rofia iinen
du catuy, ea fecabst aliz dua latera propostienas
liter; & wiiffim fi fecer. proportionaliser duo la-
tera trianguls, ta tertio basers pavaliela evi.

: v Sit triangulum ABC, in

.o tquo .dudatur re@a DE,

. queefecanslatera AB, AC:

in punétis D, & E paral-

- lelafitipfi BC. Dico, re-

E  .&am iitam. DE: propora

- ...tignahiter feoare- -latera

B, AC: itanempe,ut

C ADIt ad DB, ut<ft AE
EEAREY PR W

- . pF TEOLENE W

(1] Picpsadibia. () PropxXibiyi - -
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. iuﬁgmtupetenim re&2 BE,CD , .Et quo~.
niam triangula BDE , CDE habent eamdem
balimy DE, & conftituta funt in iifdem paral-
Ielis DE,BC; erit triangulum BDE [ 1] 2qua~
le tnaniuloGDE . Quare erit(2), uttriam-
gulum ADE ad triangulum BDE, itaidem
“triangujum ADE ad trian;f’tulum CDE. Jam
verd triangnium ADE et ad trianguium
BDE(3); uteft ADad BD ; itemque trian-

_galum QbE eft ad triangulum CBE, uteft
AEad EC. Quareerit[4Jut ADad DB, ita
AEadEC, T : .- }

--Sed fecet viciffim re&ta DE proportionali-
ter latera AB, AC inpun&lisD, & E. Dico
reftem DE parallelamrefle ipfi BC, -

*_Jungantur {imiliter reéte BE, CD. Et quo-
niam ex hypothefi ADeft.ad DB, ut AE ad
EC ; atqueeft ADad DB[5], ut triangulum
ADE ad triangulum BDE; 8 AE ad EC, ut
triangulom ADE: adtriangulum CDE ; erit
uttriangnlum ADE ad t‘nmgalmmBDé
ita idem trangulum-ADE ad trjangulum
CDE: proindegue triangulum BDE(7) 2qua.
le erit triangulo CDE. Unde, quum duoiifta
-triangula habéant eamdem bafim DE , & fint
ad'camdem partem pofita serunt etiam (8) in
iifdem pirallelis. Et proptered DE parallels
cntipﬁl}(}'. R » .

- Sigitur ¢ni jaternm trianguli parallefa
#efta linea ducatur -, es.fedabit glia duo late.
1 proportiemgliter 5 & viciflim fi fecet pro-

P R SLay por-

S S U

") Propayiiba. () Propylibs.
sg)i Prop.1busxs. .f:[qj Prop.11dtbs.

&) Prap.v.bujus. (6) Prop.atdibig.. . _ .

7] Popgiibsea (8 Propasdibn

(6)7“
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portionaliter duo trianguli latera, ea paralle.
lsuent lateri tertio . Quod erat demonftran.

m . ot ’

PROPR UL THEOR. IIL

. Refa,que ;at_anguluré},_ verticalemalioys
gus trianguls bifariam, fecdbit bafim in racjone

latovum ; & viciffim vella, quz fecat bafim alinv
enfus trianguli inrasione laserum , [ecabit apr -

- gulum versicalem bifaviam.

Sit . triangulum
ABC,ejufque angy-:
- lus verticalis BAC
fecetur bifariam pery
re&tam AD . Di-,
.coretam iftamA D
fecare-bafim BCin
_ ratione lateril AB,
€ AC:itanempe; utr
. ' ' BD fit ad DC velu-
tieft latus AB ad latus AC. .
Ducatur enim (i) per pun@um C re(¥a
CE ipfi AD parallela , qua conveniat cum”
latere AB produttoin E.” Et quonjant reétz
AD, CEfunt parallelz, & inip%as incidit,
AC ; erunt (2)anguli alterni DAC , ACE .
xqualésinter fe. Eft autem ex hypothefian-~-
gulus DAC zqualisangulo BAD .. Quare ei-.,
dem angulo BAD zqualis quoque eritangu~
lus ACE  Jam verd , propter eafdem pa-
rallelas AD, CE, angulus EAD,zqualxs el

" angulo AEC . Quare. erit angulus AEC-

1

)
t

O3 fua-

[3] Prop.3 ;Jié.x. ' (i) Prop.zg.li&.x..- N
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zqualis angulo A.
C‘L . Et propterea
latera AC, AEan-
. gulos illos fubten.
dentia (1] =qualia
erunt inter fe .
Quam igitur AC

' bebit[z) ABad AC

eamdem rationem,

.- qvdm ABad AE. Sed ABeft ad AE(3), ut
" BDad DC. Erititaque(4) ut ABad AC,ita
BDad DC. P : o
- Sed refis AD fecet vicxﬂg?‘ bafim BC in
ritione laterum AB, AC. Dico 4 eamdem
reétam AD fecare quoque bifariam angulum
verticalem BAC., . ‘ S
Namex hypothefi BD eft ad DC ,'ut AB
ad AC. Sedfs]BDeft ad DC,ut'ABad AE.
Quare erit (6) ut ABad AC,ita ABad AE.Ee
pterea AC, AE zquales eruntinter fe (-2 .
gﬁum itaque triangulum CAE ifofceles fit,

ent (8) angulus ACE aqualis angulo AEC.

Sed Sropter paralielas AL , CE [¢] angulus
ACE zquahiseft angulo CAD , & angulus
AEC zg:alis elt angulo BAD. Quare erit
angulus CAD xqualis quoque angulo BAD:
& 1ded angulus BAC (cQuserit bifariam per
retam AD. R

R c-

€1) Prop.6dib.x.  (2) Propoylib.g.

. ig) Prop.a.bujus.  [4) Prop.audib.s.
s) Feop.2.hujus. (6] Propavlibg, -
(7] Prop.g.lib.s. (8) Propslib.x.
©) Prop.aglibii.

fit zqualis AE, ha-:

i
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Reftaigitur,, quee fecat angulum vertica-
fem alicujus trianguli bifariam , fecabit bafim
in ratione laterum ; & vicillim re&a ., qua fe-
catbafim alicujus trianguli in ratione large
Tum, fecabit angulum verticalem-bifanang,

3%

PROP. IV. ‘THEOR.]V. A

Triangsla equiangula habent lugers civeum
#qualés angules proportionalia ; €@ Bomologa
Juns laterailla | que aquales angwlos fubsen~

} ¥ Sint ABC,DCE
' duo triangula 2qui-
A} angula , quz nempé

habeant angulumi
- ABC zqualem an«
C uloDCEangulum
CA zqualem an-
gulo-CED, & angulum CABzqualem angu-
lo EDC . Dico, eadem triangula habere quo~
que latera circum zquales angulos proportio- -
nalia , &illa quidem latera, proportione fibi
correfpondere , quz angul uales fubten~
dunt ; hoceftefle, ut ABad BC,ita DCad
CE; ut BCadCA,itaCEadED ; & ut CA
ad AB,itaEDad DC.

- Difponantur etenim triangula ABC, DCE
ita quidem, utlatera BC, CE jaceantin di-
re@um. Etquoniam duo anguli [1] ABC,’
BCA funt minores duobus retis , atque e
ex lg pothefi angulus BCA xqualis’angulo
CED ; erunt duoanguli AOBC y CED fimili-

. 4 ter

(1} Propazdibx.
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¥ " ter duobus reftis
¥ minores. Quumn igi-

¥ \ : . tur in reétas AB,
. DE incidat terti

4 * BE, & cfficiat an
b < g, Bulos internos ad

camdem  partem
‘duobus reftis minores; reétz AB, DE nequa-
quam (1) erunt parallel®,{ed convenient pro-
3u&z ad eam partem, in.qua fiunt anguli mi-
neres duobus reétis. Producantur itaque re-
@s AB,DE, & conveniant in F.
- Et quoniam ex hypothefi in re&as BF,;CD
tertia incidensBE efficit angulum gxteriorem
DCE zqualem interiori , & oppofito ad eam- }
dem partem ABC ; erunt(z) reétx BF, CD
inter fe parallelz . Similiter, quia in reftas
CA , EF tertia incidents BE efficit ex hypo-~
thefl anguliim exteriorem BCA zqualem in-
teriori, & oppofito ad eamdem partem CED;
erunt re@x CA , EF etiam inter {e parallela,
Quare parallelogrammum erit ACDF ; erit-
que aded [3]) tum AC zqualis FD , cum AF
zqualisCD. a -
Etquoniam.in triangulo BFE du&a eft
AC iphEF parallela, erit(4) ut AB ad AF,
ita BC ad CE. Eftadtem AF @qualis €D .
Quare erit quoque , ut ABadcD , itaBC
ad CE. Et propterea permutando erit [s]ut
ABadBC, 1taDC ad CE. Similiter, quia
ineodem triangulo BEF duflaeft Cbmi‘pﬁ

(1) Axie.t3.  ° [2] Prop.28lib.t.
(3) Prop.;sitba.  [a] Prop.adujus,
bs) Prop.16.tib.g.
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BF paraltela , eritut BC adCE, ita l’)Fa_d
DE . Eitautem DF zqualis AC . Qnuare erit
quoque ut BCad CE, ita AC ad DE; atgc
aded purmutando erit, ut BCadCA,ita CE
ad Elg . thct:n ifitur oftenfum fit, AB effc ad
BC,uteft DCadCE , & BCeflead CA ,ut
eit CEad ED; erit etiam ex 2quali ordinande
[1)ut ABad AC,ita DCad DE ; atque aded

* 1nvertendo, ut CA ad AB , itaERad DC. -

Quod erat demonf{trandum.

Triangula igitur zquiangula habent etiam
fatera cjrcum @quales angulos proportiona~
lia, & homologa funt latera illa, que angulog
@quales fubtendunt.

COROLLARIUM. X
Exquo patet o triangsla aquiangula effe
etiam fimilia mter fe. Nam figure fimiles di2
euntur ille , que habemt angulos angulis eqna<
les, fingulos fingulss y & latera circum aquales
angulos proportionalia . Quum igitur ofienfum
JSirytriangula gqusangula babere quogue latera
circa angulos equales proportiom[?a; confequens
efl, ;;g triangula aquiangula fint etiam inter (€
imilia. et

. PROP. V. THEOR. V.
Triangsla o qua latera habent proportiona=
lia , erunt ertam equianguls ; € equales ha'
bebunt cos angulos o quos homologa Fatem [ub-
sendunt.. :

'S Int duo triangulaA BC,DEF,qua habeane’
latera proportionalia ; hocelt AB fitad
(e} 5 o BC’)

MI:) nop.;xlib.x.
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BC , ut DE ad
EF; & BC fitad
Ca, ut EF ad
. FD . Dico , ea-
dem _ triangula
efle etiam aqui-
angula, & ®qua-

los illos, qui ab
o . homologis  late-
ibus fubtenduntur: nempe angulum BAQ -
~ qualem efle angulo EDF, angulum ABC z-
qualem angulo DEF,& angulum ACB 2qua-
¥mangulo DFE. )

Fiat enim (1) angulus FEG 2qualis angule
ABC, & angulus EFG zqualis angulo ACB,
sonveniantque retz EG,FGin G, eritque
reliquus angulusEGF,xqualis quoque reliquo

angulo BAC. Quum igitur duo triangula-

ABC, GEF fint 2quiangula ; erit[2] ut AB
ad BC,ita GEad EF; & ut BCad CA, ita EF
ad FG. Sed ex hypothefi AB eft ad BC, ut DE
ad EF; & BC eIYad CA,ut EFad FD . Quare
erit[3), ut DE ad EF, ita GE ad EF; & ut EF
ad FD,ita EF ad FG . Quum itaque DE,GE
Aabeant ad EF eamdem rationem ; erunt[g4]
DE, GE izqualesinter fe. Pariterque, quum
eadem EF habeat camdem rationemad FD,
~qudmad FG ; erunt FD, FQG etiam inter fg
zckua,les . Quare , quum duo tridngula DEF,
GEF habeant duo latera DE , DF zqualia
ducbus lateribus GE, GF, alterum alteri , neg
non

N

-

(x) Prop.23.lib.1. "(;), Proppﬁuxhi-, - .
g) ;Pfagi 134ib.s. " (4) Propgdib.s .

les habere angu-

T
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non bafim EF communem ; habebunt C<‘1uoquc
[1] angulum EDF zqualem angulo EGF ; at-
?ue aded xquales pariter(2) reliquos angulos,

ingulos fingulis,hoc eft angulum DEF 2qua~
lem angulo GEI}, & angulum I%E zqualem
angulo GFE. Eft autem ex copfiruttione an-
%ulus EGF =zqualis anEulo BAG , angulus
EF zqualisangulo ABC , ‘& angulus GFE
zqualis angulo ACB . Qnare erit angulus
BAC =zqualis angulo EDF , anguls ABC
zqualis angulo DEF, & angulus ACR zqua-
lisangulo DFE. Et propterea trianguly, qua
latera habent proportignalia, erunt eti
quiangula, & zqualeshabebunt angulos oa
quos homologa latera fubtendunt . Quodrer
demonftrandum. ' o

 “COROLLARIWM

Ex guopatet , triangula -, qug latera )yxémt
proportienalia, effe etiam fmilia inser fe . Nawn
figure fimiles dicuntur ille | gue now modo late-
ra habent proportionalia , veram etiam wquales
angulos , circa quos fumt latera proporsiondlia,
Owum igstur ofienfum fit, triangula, que latera:

. proportionalia babent, effe etiam equiangula, >

wquales habere angulos tllos , quos homsologala-
tera fubtendunt ; confequens eft , ut triargway
. 4ue latera proportionalsa habent | fint ctianms fia
milia inter fe, . .

tPROP. VI, THMEOR. VI -
Triangula , que unum angulum: uni angus
. lo wqualem habene o € latera sircum illos ana
T Os¢ . gulos
e et

(1} Prop.8.th.1. [a) h@@ﬁé-t.‘ e

<
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gulos rtz:ortionalia, Junt etiam aquiangula, &

wquaies babent angulos illog s homologa l
dera [Rbeendum. ? %f’ oo
' Sint duo trian.
ula ABC ,D-
F, quz ha-
beant angulum

BAC zqualem
angulo EDF,
nec non latera
circum iftos
angulos  pro-
portionalia: ita
nempe, ut BA
fitad AC,ut eft
ED ad DF. Di~
€0, ead€ trian-
gula cffe etiam
squiangula , &
aquales habere
angulos 1llos,

: : -quos homolo-
&3 latera fubtendunt ; hoe eft angulum ABC
ualem efle angulo DEF , angulum verd
ACB zqualem angulo DFE, A
Fiat enim (1) angulus FDG zqualis angu-
3o BAC, feu EDF, & angulus DFG xqualis
angulo ACB; conveniantque re¢tx DG, FG
in G ; eritque reliquus_angulus DGF aqua-
lis quoque reliquo angulo ABC. Quum igi-
turduo trianguia ABC ,’ DGF ex conftru-
#tone fint zquianguia. ; erit (a) ut ABad
AC,itaDG ad DF. Eft autem ex hypoth:ﬁ..

\ u

E -

Q) Propf.gz.l:"é.x; k24 Prop.akufus.

L e
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ut ABad AC,ita DEad DF. Quare erit[1]
ut DEad DF, ita DG ad DF. Et ropterea,
quum duz DE , DG habeant ad DF eamdem
rationem, erunt(2) DE , DG zquales inter
fe . Unde, quia duo triangula DEF, DGF
habent duo latera DE , DF zqualia duobus
lateribus DG, DF, alterum‘gjter: , nec non -
quales angulos fub @qualibus lateribus con
tentas; habebunt quoque {[ 3] reliquos angulos
reliquis angulis 2quales, {ingulos fingulis,hoc
¢it angulum DGF aqualem angulo DEF, &
angulum DFG zqualem- angulo DFE. Jam
verd ex conftruétione angulus DGF.2qualis
eft angulo ABC , & anguliis DFG aqualis et
angulo ACB. Quare ert angulus ABC zqua-
lis angulo DEF, & angulus ACB xqualis an-
gulo DFE : proindeque triangula , que unum
angulum uni angulo #qualem habent, & fate-

1a circuny iftos dngulos proportipnalia , erunt.

etiam zquiangula,, & ®quales habebunt an-

gulos illos, quos homologa latera fubtendunt, -

Quod erat oftendendum.
COROLLARIUM '

Ex quo patet , triangula , qua habent unum
angvlum uni angulo aqualem , & latera circum
iftos angulos proportionalia, effe etiam fimilia’
snter fe “Naw bugufmodi txiangula ofienfa fune

- dnter fe aquiangula. Sed triangwia gquiangula. .

Junt pariter fimilia. Quare € ipfa-ibia trian-
gula fimilia eruns inter fe . LT

| .. -" PROP.
Q1) Prop.avlibg, ' [2] Prop.olib.s.

3) Prop.adib.x.

™ .
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PROP. VII. THEOR. VIL

Triangula,que unum angulum uni angulo 4- -

qualem babent, latera verd circum alios angules
fropcrtionalia, & religmos angulos proportiona-
ia, € religuosangulos efufdem jfecm' inter [e,
boc eft vel usrumaeg acutum , vel urrumgue 0b-
tnfum , erunt criam aquiangula , € squalas
habebunt angulos illos , circa quos funt latera
proportionaira,

triangula
ABC,DEF
qux habe-
_ant angu.
lum BAC

F zqualem
argulo- E-
P . DF, Sint.
deinde proportionalig latera , qua funt circa
angulos ABC, DEF; hoceft AB fit ad BC,
ut et DE ad Ei".Demq_ue reliqui anguliACB,

DFE fint ejufdem fpeciei inter fe; hoc eft, vel -

ambo acuti, feu refto minores, vel ambo ob-
tufi, feu re€to majores . Dico, eadem triangu-
la elfe etiam zquiangula inter fe, & ®quales
habere angulos illos, circa quos funt latera:
Froportionaha, nempe angulum A BC zqua-
sm effe angulo DEF. -~ _ ST
Si enim angutus ABC non fit zqualis an-
gulo DEF, alter ipforum major erit. Sit ita.,
que major angulus ABC . Quare fiat angu-
lus, ABG[1] #qualis angulo DEF. Quum-
. - “ Y ]

A it K L

1) Prép.zélib.x.‘ R, .

Sint duo.
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ue angulus BAC pofitus fit #qualis angule,
%DF;erit reliquus angulus AGB 2qualis re-
liquo angulo DFE ; atque aded duo triangula
AqBG, DEF quum zquiangula fint, erit [1] ut

ABad BG,ita DEad EF . Eft autem ex hy- -

pothefi,ut ABad BC,ita DE ad EF . Quare "
erit(z),utAB ad BC,ita AB ad BG.Et propte-
rea, quumreadem A B habeat eamdem ratios
nem ad BC, quam ad BG; erunt [3]CB, BG
xquales inter fe. lfofceles eft itaque triangu-
lum BCG ; eritque aded (¢) angulus BCG -
qualis angulo BGC . Jam verdex hypothefi
angulus BCGeft ejufdem fpeciei cum angu-
lo EFD, qui ex confiruétione adzquat angu-
lum BGA . Quareangulus CGB erit etiam
ejufdem fpeciei cum angulo BGA ; eruntque
aded ambo vel reto minores, vel re€to majo-
res. Sed hoc fieri non potelt : debent enim
fimul (5) duos re€tos adxquare . Nonigitur,
angulus ABC majoreft , fed zqualis angulo
DLF. Et propterea triangula , que waum
angulum uni angulo xqualem habent , latera
verd circum alios angulos proportionalia; &
reliquos angulos ejufdem fpecier inter fe,
erunt etiam xquiangula, & zquales habebunt
angulosillos , circa quos funt latera propor-
. tionalia . Quod crat demonftrandum, ~ )

COROLLARIUM..

Ex quo patet, triangula , g unum angulum
uni angulo equalembabent | latera verd circam

et 31103 .

[1] Prop.abujus. (2] Prap.n.]ib.f. A
“(3) Propglibs. (g) -Propgdiba. = - *
s} Prop.13Jib.x.

1
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alios angulos prorortionalia, & religuos angules
ejuldem {f'cgie{ mnter fe, effe etiam fimilia.Nam
ujufmods triangula oflenfa funt inter fe #qui-
angula. Sed trianguln equiangula funt pariter
Amilia. Quare & ipfa sllatriangula fimilia
erunt inter fe. ’

SCHOLI1IU M.

Vides igitur, fimilitudinem duorsm triangu~
lorum guatuor modis oftends: 2pajfe . Primd nem-
pe, fi triangula fint eqwiangula. Secundd, fi ba-
beant latera proportionalia. Tertid , fi babeant”
wunum angulum uni angulo 2qualem , & latera
circum iflos angulos proportionalia . Et quartd
demum , fi habeant unum angulum uni angulo’
gqualem | latera verd circum alios angules pro-
portionalia ,C veliguos angulos efufdem [peciei
ater fe.

" 'PROP. VIII. THEOR. VIIL

Siintriangulo re@angulo ex angulo vefo ad
bafim perpendicularis demittatur ; hec divides
griangulum in duo alia triangula, qua tumoti,

quum inter fe fimilia erant, -
A . Sit triangu-
fum ABC, re-

, &um - habens

angulum in A,

a ! 2 ex quo demut-
b3 tatur ab bafim

; . BC perpendi-
cularis AD. Dico perpendu:ularcm’i%m
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AD dividere triangulum. ABC induo alia-
triangula ABD, ACD, que fimilia funt, tum
* foti triangulo ABC, quum etiam intes fe. .
Quoniam enim intriangulis ABC, ABD .
anguli BAC, ADB funt retli, itemque angu-
lus B communis;erunt & reliqui angutiAGB,
BAD etiam 2quates inter fe . Quare triangu-
Ia-ABC, ABD @quiangula erunt ; atque aded
fimilia. Similiter, quia in triangulis ACB,
ACD anéuh BAC, ADC f{unt retly, itemque
angulus C communis; srunt & reliqui anguli
ABQ,CAD etiam zxualesintcr fe : proinde-
que tiiangula ACB, ACD zquiangula erunt;
atque adeo {imilia, Denique, quum in trian~
gulis ADB , ADC oftenfi fint 2zquales , tum
anguliABD,CAD,quam anguli BAD,ACD,
fintque rehq’gi anguli ADB,ADC reétijerunt
triangula A DB, ADC etiam 2quiangula; at-
que aded pariter fimilia‘inter fe. Quare,fiin,
triangulo re€tangulo demittatur ex angulo
refto ad bafim perpendicutaris , hac dividet
triangulum in Xuoalia triangula,quz tum to-
ti, quune inter fe {imilia erunt .Quod erat de-
monftrandum. .

COROLLARIUM L

Hinc patet primd , unumquodque latus triag-
guli vebtanguli medium effe proportionale inver
hypothennfarg, & [egmentum, quod ei adfacet:
nempe latus AB medium effle proportionale in-
zer hypothenufani BC, € fegmentum BD; latus
vero AC medum effe proportionale inter hypo=
thenufam BC, & [cgmentum CD. Quum enins
‘tviangula ABC y ABD oflenfa fint aquiangulas
babebunt lateracivia equales anguics propor-

; . ' sona-
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sionalia; evstque aded , us BC ad. ABysa AB ad
AD . Arquesta quogse quum cx oftenfis equs- -
angula fint triangula ACB,ACD; erit xt BCad
AC, ita AC ad CD.

€COROLLARIUM IL

- Ligues fecandd., demiffam perpendicularem

AD mediam effe proportionalem inter fegmenta
BD , CD . Triangula emim ADB , ADG:
ofienfa funt inter [e equiangula . ﬁ_uar_e late- - |
ra babebunt circum aquales angulos propor- -
stonalia . Etproprercacrit,ut BD ad AD , tta
ADad CD,

" PROPIX. PROBL L

&AMrdk linea optatem partems abfcine
() . .

~ Data fit re-
&a AB . O-
portet ab ea
optatiquam-
vis partem,
puta  tertid,
abfcindere.

-~ Ex punilo

rud

A aucaturre&a AC, quz efficiat cum AB;

quernvis angulum BAC . Tum fuper AC

. capiantur tot partes ®quales cupu{vis ma-’

initudin‘is s quota pars abfcindenda eft ex
B : mempe in propofito exemplo capian-
tur tres partes zquales, que fint AD, DE,
EF. Denique , junfta BE, ei per %m&um
o) pa-

-
Soii¥ o3
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D parallela (1) agatur DG. Dico,AG efle ters
tiam partemipfius AB, ~ .
~ Quoniam enim in trianguio ABF dutta et
refta DG paraliela lateri BF;e3 [ 2] fecabit la-
tera AB, AF proportionaliter 1n pun&is G,
‘& D; eritque propterea, ut AG ad GB,ita
ADad DF, five etiam invertendo, ut GB
-ad AG , itaDFad AD. Eftautem com%o-
pendo, (3) ut ABad AG , ita AF adAD.
Quare_quemadmodum Af tripla eft ipfius.
AD, ita& ABtriplaeritipfius AG. Exda-
- gaigitur re€ta ABabfciffa ell tertia pars AG,
auod erat faciendum, :

SCHOLTIU M.

- Ownod, fit ex AB abfcindenda fit portio , qua.
Mt ad AB, nan ut xnitas ad dature numerum,
Jed ut unus numerus ad alium , puta , us 2 ad 35
tunc dula fimiliser rea AC faciente cum AB
angulum BAC, & fumptis adbuc furer AC tvi-
bus portionibus equaltbus AD, DE, EF, ducen-
daerit per punQum E re€la EH faralicla ipfi
BF . Nam quemadmodum AE ad AF cft, ut2
:2 3 5tain bae cadem rvatione evit quoque AH

AB. .

PROPX. PROBLIL
. Datam reflam lineam fecare inpartes pro-
portionales partibus , in quas fe€la cf alia dara
rella linea,

It re&a ABinfe&a_ » AC verd fefta in.
partes AD, DE, EC. Oportet, reﬁ}gm,

(1) Prop31sbis. (2) Prop.2bujus.
(3] Prap18.ib.s. ™
*
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AB f{ecare in par-
tes , qua pro
portionales  fint
;Ecr:tibus AD,DE,

Jungantur duz
~ datz reSee linez
AB, ACita,ut faciant angunlum BAC, & 3
Bad C ducatur re&ta BC. Tum huic BC (1)
N Earallelz agantur DF, EG. Dico partes AF,

G, GB proportionales effe partibus A D,

DK, EC. , L

Agatur enim per pun&um D re@a DH ipfi
AB paralielas Et quoniam parallclogramma
fant DG, IB; erit () tum DI zqualis FG.
cum IH #qualis GB; quare erit ,ut DIad I H
[3}ita FG ad GB . Eftautem (4) DIad IH,"
ut DE ad EC. Erit igitur [§] utFGad GB
ita DEad EC. Et propterea partesFG, GB
proportionales funt partibus DE, EC. Sed
partes AF , FG proportionales quoque funt
partibus AD, DE ; quum fitut AF ad FG,
itaADad DE. Divifaeft igitur AB inpar-
tes AF, FG, GB proportionales partibus AD,
DE, EC, inquas fectaeft altera AC. Q,uoci
erat faciendum. '

SCHOLIUM

_Hoc problema viam nobis aperit, dividen.
Ai. datam rellam AB in duotcumgue paries
aqus-

(1) Prop.31dib.1. ,Ez Prop.3a.lib.1.
(2) Prop-7-lié;2- 4] Prop.a.bmfus.
(s) Prop.1ldibis. »
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| aquales. Sienim alteram ei adjungamus ACy
M facientem cum ipfa angulum BAC , fuper qua
' capiamus tot partes equales AD , DE , EC, € c.
8 5n quot ipfa AB eft dividenda; ed res redibit, ue
s dsvidamus AB in partes proportienales partibus

AD,DE,EC, C¥c. Quod quafiat vatione , faus
3 g boe problemate oftenfum cft.

C,J " PROP. XI. PROBL.IL

5t Duabus datis reflis lincis,tortiam proportios
58 splem fmvenire. : )

. !
Hil Sint datz due
o re&z linex AB,
R, . BC. Oportet, in-
JH .- wenire tertiam, ad
H quam BC ita fc ha-

4 béat , quemadmo-

B AT T € dmeft ABad BE,
o IR Datz refize lis

i, nex AB, BC difponantur in direCtum. Tum

G ipfi AC aliaaddatur AE , quz faciatcumeg

v angulum CAE . Super AE porrd capiatur

D portio A D 2qualis iphi-BC . Ac deniquc, jun-

ol a BD huic per punétum C (1) parallela aga-
tur GE, conveniens eum AE in punQo E,
Dico,, bEefle tertiam proportionalem qua=~

ﬁtam. ‘ ‘L y

N (%mniam enim intriangulo CAEdudta

5 éftreta BD paraliela latery CE ; erit quia
s . dem(2)utABad BC , ita AD ad DE, Eft
- auterm ex conftruétione AD zqualis BC.
Quare erit, nt AB ad BC, ita BC aci) DE.

y oo a-

e, ——

(x) _.l."rﬁp-g x_-;"ib_.x._ ) (2) .Prép. Lbuf4s. v
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Datis igitur duabus rettis lineis AB, BC in-
venta.clt tertia DE, ad quam BC ita fe habet,
quemadmodum elt ABad BC . Quod erat fa-

clendum. .
PROP. XII. . PROBL. IV.

Tribus datis re€lis kimis y quartam propor-

dionalem invenire. )

Sint date tres re-
&z linex, AB pri-
ma , BC fecunda,
ADBtertia.Oportet,
invenire quartam,
/. _ adquam ADita fe
A i € habeat uemad-

.. . _‘modd ef{A. adBC.
Difponan tur in dire&um. du® primz AB,
BC.Dum ipfi AG addatur tertia AD, que fa-
ciat cum ea angutum CAD . Jungatur porrd
BD. Acdemqueper ‘pun&um C ducatur[1]
reéta CE parallela ipfi BD |, que convemat
<um AD in puno E. Dico, DE effe quartam
proportionalem qusefitam. :
~ Quoniam ¢nim in triangulo CAE dufta et
re&a BD paralela lateri CE ; erit (z)ut AB
ad BC, ita ADad DE. Quare datis tribusre-:
&islincis AB, BC , AD inventa eft quarta
DE, ad quim AD eamdem habet rationem,
quam ABad BC. Quod eratfaciendum. -

*

PROP,

e

-r(t) Prop.3vliba. 12) lfiop.z‘.bwﬂr. !
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- PROP. XIII. PROBL. V.
Duabus datis reGlis lineis 5 mediam propor-

2ionalem imvenire.

©* v Datee fint dus res
A &= AB, BC. Opor-
tet , invenire medid
\ proportionalem , hoe
eft aliam re@®am li-
neam, ad quam AB
€ habeat eamdem ra-
‘tionem épam 1pfa
kabet 2d BC. .
_ Difponantur ia di-
re€tum duz datz re&tz linex AB,BC. Tum
Jetta AC {1] bifariam in D defcribatur cen-
tro D, & intervalio DA , feu DC femicircu-
lus AEC . Ac denique ex punéto B erigatur
perpendicularis BE (2) , quz accurrat cir-
cumferentiz defcripti femisirculi in E. Dico
perpendicularem iﬂam BE cfle mgdiam pro=
portionalem quefitam,
.. Jungaatur enim re&t2 AE, CE ; & reflus
ertt [3] angulus AEC, velut in femicirculo
exiftens . Unde, quum in triangulo re&tangu-
1o AEQCex angulo reéto ad hypothenufam de-
miffa fit perpendicnlaris EBjerit [4]ut ABad
BE, ita BE ad BC, Et propterea datis duabus
re€tis lineis AB , BC inventa et media pro-
porsionalis BE . Quod erat faciendum.

i PROP.

K

(1) Propitedib.t.. (z) Propavlibx,
[3] Prop.3udib;. (4) Coroll aprop 8 kmjus:

K. o ... G, - . .
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PROP. XIV. THEGR. IX.

- Parallclogramma, que aqualia fune , & ps
bent unum anguluw uni angulo aqualem haben
quoque latera cive um zquales angulos reciproc
proportiopatia . Et viciifim parallelogramma,
que civcym gquales angulss latera habent rec.
procd proporsionalia ,: funt etiam aqualia iw
$cr fe. : .

-

D C T Sint duo paralle.
: i logramma ~ zqualia

- . ¢ s BF , quzz ha-

A %5 rG beant angulum A BC

2qual€ angulo EBG.
Dico , eadem paral-
lelogramma habere
S s quoque  latera cire
E F cum =quales angu-

. los reciprocé pro-
Eortionalia, hocelftefle, ut AB ad BG ; ita
‘B ad BC B

A

Conjungantur parallelogrammatad angus
losaquales , itautlatera AB, BG jaceantin
dire(tum, Et quoniam =zquales funt anguli
-ABC, EBG ; erunt [1]etiam in dire§unt ja-
tera EB, BC . Extendantur denique.DC, FG
ufque donec conveniant in H , tertiumque
conltituant parallelogrammum BH. .- -
Quia igitur parallelogramma AC , BF
xqualia funt inger fe 5 erit{z) ut AC adBH.
ita BF ad BH . Sed AC eft ad BH[3},ut AB

AGw . ad
(1) Pealproprsibx [a] Rrapagdiba,
4&3) Propybufus, . Saenoo

D s 0y
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ad BG ; itemque BF elt ad BH ,ut EBad BC,
Quareent {1 ut AB ad BG, ita EBad BC.

Sed eadem parallelogramma AC, BF ha.
beant per contranium circa ®quales angulos
ABC, EBG latera reciprocé proportionalia s
aded nemIggz , ut ABfirad BG, velutieft EB
ad BC. Dico parallelogrammym AC &qua.
le elle parailelogrammo BF .

Fiat cnim eadem conttruétio ; eritque ug
AB ad BG, ita parallelogrammum AC ad
paralielogrammum BH [z} ; pariterque ue
EBad BC, ita parallclogrammum BF ad pa-
rallelogrammum BH, kit autem ex hypo-
thefi, ut AB ad BG, ita EB ad BC. Quare

-erit (3] ut parallelogrammum AC ad paral-

lglogrammum BH , ita parallelogrammum
BF ad idem parallelogrammum BH. Et pro-
pterca, quum parallclogramma duo AC hBF

H;

~ habeant eamdem rationem ad tertium

eritiy) parallelogrammumn AC xquale parale

lelogrammo BF, .
Parallelogramma igitur, quz xqualia funt,
& habent unum angulum uniangulo zqua-
lem, habent q‘uogue latera circum zquales
angulos reciprocd proportionalia . Et wvi-
ciflim parallelogramma, qux circum zqua-
les angulos' latera habent reciprocd pro-
portioualia, funt etiam wmqualia inter fe.

Quod erat demonitrandum .

PROP, XV. THEOR. X.
Triangula , quz equalia funs , & babent
unum angulum uni_angulo wqualem , babene
queque lateva csrcum ¢quiz)les angulos rccip;a.
c

(1) Prop.avlibs. [2] Prop.x.hujus.
[33 Prop.1i.dtb.s. [4] Brop 9Jib.s.
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€2 proportionalia, Et wviciffim triangula , que
© #ircum  equales angulos latera habens rei.
Procd proportionalia ; funt ctjam equalia in
ter J2. -
D Sint duo trij.
gula aqualn
- ABC , DBE,
.~ quxz  habeant
' angulum ABC
A ule angulo
DBE . Dico,
eadem triangu.
la habere quo-
que latera cir-
cum gquales
angulos  pro-
portionalia re.
ciproct 3 hoe
eftefle, 0t ABad BE,itaDB3d BC.

Conjunganturtriangula ad angulos zqua-
les, ita ut latera AB, BE jaceant in dire&tum,
Et quoniam zquales funt anguli ABC, DBE;
erunt (1] etiam indire€tum lateraCB, BD,
Denique jungatur AD ita ut oriatur tertium
griangulum ABD . ‘

Quia igitur triangula ABC , DBE #qualig
funt joter fe ; erit (2) ut triangulum ABC
ad triangulum ABD, ita triangulum DBE
ad idem triangulum ABD. Sed triangulum
ABC cft ad ¢rignguli ABD,ut CBad BD [3];
ftemque triangulum DBE cft ad triangulum
ABD, ut EB ad BA . Quare crit (4)ut CB
ad BDita EBad BA, Sed

1) Schprop.astiba. [2] Propolib.s,

o e o tm e e m e m————— .
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Sed eadem triangula ABC, DBE habeant

er contrarium circa zquales angulos ABC,
f)BE latey reciprocd proportionalia : aded
nempe, ut,ABfit ad BE, veluti eft DBad
BC. Dico’y, triangulum ABC =zquale effe
triangulo DBE., ‘

Fiat enim eadem conftruflio ; eritque ue
ABad BE, itatriangulum ABD ad triangu-
lum DBE f:] ; pariterque,ut DBad BC,ita
triangulum ABB ad triangulum ABC. Et
autem ex hypothefi, ut AB ad BE, ita DE
ad BE. Quareerit fz] ut triangulum ABD
ad triangulum DBE,ita idem triangulii ABD
ad triangulum ABC. Et propterea, quum
ad triangula ABC, DBE habeat eamdem ra-
tionem 1dem triangulum ABDjerit (3) trian«
gulum ABC zquale triangulo DBE.

Triangula igitur , quz zqualia funt, &
habent unum angulum uniangule zqualem,
habent quoque latera circum @quales angu-
los reciprocé proportionalia . Et vicilim
triangula, quz circum zquales angulos la«
tera habent reciprocd proportionalia , funt
etiam zqualia inter fe, Quod erat demon-
ftrandum .

PROP. XVI. THEOR. XI.

St fint quatuor ve8e linex proportionales;
erit yeElangulum ex mediis equale re8angulo
ex extremus . Et vicifim o fi reflangulum ex
mediis equale fit reCangulo ex extremis, que
suor re€le linee proportionales erunt .

SInt quatuor reétz linex proportionales
AB prima, CD fecunda,GE tertia,& AP
: P 2 quar-

T (x) Propadujus. (2] Propandibs.
€3) Prop.oJib.s. ‘
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A BC € qura

C D ‘A E itang-
¥ G E 3 A

adCD
ut e

. CEad
A AED;
c D core-

‘Yum contentum fub mediisCD, CE xquale
effe re@angulo contento fub extremis AB,
AF . Efto enim AG re@angulum contentum
fub extremis AB, AF,& CH reétangulii con-
tentum fub mediis CD, CE. Quia igitur AG,
CH funt duo parallelogrima , -qux reétos ha-
bent angulos FAB, ECD, & 1n quibus AB eft
adCD,utCEad AF; habebunt ea circum z.
quales angulos fatera reciprocé proportie-
nalia. Quare parallelogrammum AG zquale
(1) erit paralielogrammo CH; hoc eft re&tan.
ulum {ub extremis AB, AF aquale erit re-
angulo fub mediisCD,CE. '

. Sed viciffim fint #qualia inter fe paralle-

logramma duo re®angula AG, CH. Dico,

proportionales effe quatuor reftas Jineas

AB,CD,CE,AF; hoceft AB eflead CD, ut *-
et CE ad AF. Quoniam enim {garallelo‘gram- !
ia,

ma duwo AG, CHfunt 2qua & habent
etiam angulos FAB, ECD reftos, adedque
zquales ; habebunt queque 2] laterw circum
gquales angulos reci rocé»';;:mportionalia.
Quareerit,ut ABad CD, ita ECad AF. -
Siigitur fint quatuor reftz linez propors

. tio-

{1) Prop.ag.bxjus, [a) Prop.aabmjus.
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* tionales; erit rectangulum ex mediis zquale’

reftangulo ex extremis. Et viciflim {i re-
Qangulum_ex mediis zquele fit retanguio
) €X extremis ; quatuor re&kx linex propor-
. tionales erunt. Quod erat demonftrandum .
t S CHOLI1U

. Vera eftetiam hac propofitio, fi parallelo-
. gramma falla ex mediis , € extremis non fint
SveBangula, fed utcumque equiangula : dum-
“modo tamenr aquales fint' anguli tllé 5 qui fub
b spfis reélis lincis continemnr . Nam per[pi-
¥ euum eft eamdem-demonfirationem etsam in
5! boc cafu fibi locum vindicare .
e ROP. XVII. THEOR. XII.
it S5 fint tres reCe lines proportionales ; ervie
& re&a'njulmp _ex extremis equale quadrato o
5t guod defcribitur @ media. Et viciffim, fi reGan-
Bt gulum ex exevemis,equale ft quadrato d media
i deferipto; tres reSla lines proportionales erunt .

It
Q%' SInt. tresre&tz linex proportionales, AB
g prima, CD fecunda, AF tertia :ita nem-
P ope ut ABfitad CD, ut e CDad AF. Dico,
‘ reftangulum AG contentum fub extremis
" AB, AF zquale effe quadrato CH deferipto
k fuper mediaCD.
& "'Quoniam enim AG,CH funt duo paralle-
** Jogramma, quz reétos habent angulos FAB,
* ECD, & inquibus ABeftad CD, ut CE, feu
t CDad AF ; habebunt ea circum zquales an-
r gulos latera reciprocé proportionaia. Qua=
- re parallelogrammum AG (1) zquale erit
. parallelogrammo CH ; hoc eft retanguium
bextremis AB, AF xguale erit quadrato ,
" 3 quod

o~

“€1) Propixg.bujus.
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quod defcribitur A media CD.

Sed viciffim it re§angulum AG conten-
sum fub extremis AB, AF zquale quadrato
'CH, quod defcribitur A media CD. Dico,
proportionales effe tres re€tas lineas AB,CD,
-AFshoceit ABeflfe ad CD,ut eft CD ad AF.

uoniam enim parallelogramma duo AG,
CH funt ®qualia, & habent etiam angulos
- FAB,ECD reftos,adedque equales;habebunt
quoque latera circum @quales angulos [1] re-
clgqcé Eroportionaha .Quaree¢nt,ut ABad
CD,ita CEad AF, Eft autem CH,quadratum
defcriptum ex CD ; adedque CE eft 2qualis
CD. Eritigiturut ABad CD,ita CDad AF,

Siigitur fint tres reftz linez_proportiona-
Jes;erit re®angulum ex extremis 2quale qua-
drato, quod defcribitur 3 media; & viciffim,fi
reftangulum ex extremis zquale {it quadrato
2 media defcripto; tres reéte line® proportio-
nales erunt. Quod erat demonftrandum.

SCHOLIUM.

Vera eft etiam hac propofitio,fi parallelograme.
mum fallum ex extremis , non fie veQangulum ,
Jfed utcumque obliguan(yulum s © .2 media non
quadratum , fed rhomboides e1 zquiangula de-
Seribatur.Nam samden demonfirationem ctiam
a1 boc cafu fibi locum vindicare nemo non videt

PROP. XVIII. PROBL VL

A datare8alinea dato reSilinco fimile fimi-
Uterque pofitum re8ilincum deferibers . '
A~

o T S ——— s o . o . i

[1] Prop.14. hujas. ¢
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G Y Data fit re@a lines
*" AB, datum verd re&i-
lineum CDEF. Opor.
tet, fuper ABdefcribe.
re reftilineum , quod fit
B fimile, fimiliterque po-
fitum_reQilinco dato
E. CDEF.
d Dividatur g&ilix(l:eg
atum per reftam

C D induo triangula CDE,
: CEF. Dcinde fiat ane
gulus (1 ABH =qualis angulo CDF, & an-
gulus BAH z'ﬁqhs angulo DCF ; coeantque.

re&te AH, BHin H, ubi efficient angulu
AHB zqualem angulo CFD ; ipfumque adle%
riangulum ABH #guiangulum erit triangu-
o CDF. Similiter autem fiat angulus GAH
aqualis angulo ECF, & angulus AHG Zqua~
lis angulo CFE; cocantque reétz AG, HG in
G, ubi conftituent angulum AGH zqualem
angulo CEF ; eritque aded triangulum AGH

- sequiangulum triangulo CEF . Hoc fa&o, di~

co, re&tilineum ABGH efle imile, fimiliter.
que pofitum retilineo dato CDEE, .

Quum enim ex conftru&ione angulus BAH
zqualis fit angulo DCF, & angulus GAH -
qualis angulo ECF ; erit totus angulus BAG
zquatis toti angulo DCE. Atque ita quoque,
quia ex conftructione angulus AHB zqualis
eft angulo CFD,& anguius AHG #qualis an.
gulo CFE ; erit totus angulus BHG =qualis
toti angulo DFE. Eft autem & angulus ABH

P a Zqua-

S—

[1] Prop.2zdib.t.
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=qualis angulo CDF , nec non angulus AGH
iqualis angulo CEF . Quare reétilineum

BGH zquiangulum erit re&tlineo CDEF .

‘Rurfus, quum triangula ABH, CDF z-
quiangula fint ,eritut ABad BH(1),itaCD
ad DF ; & ut BH ad HA, itaDF ad FC. Sed,
propter triangula AGH', CEF fimiliter -
gnan ula, AHeftad GH,utGFad EF, &

Heftad GA yut EFad EC. Quareerit(z)
wut BHad GH, ita DGad EF, & ut GA ad
AB, itaQC ad CD. Unde, quum reilinea
duo ABGH , CDEF, non modo fint zquiait-
gula, verum etiam latera habeant circum
zquales angulos proportionalia ; erunt ea
fimilia, fimiliterque defcripta. Et propte-
rea fuper datam retam AB defcriptum eft
retilineum A BGH fimile, fimiliterque pofi.
tum dato re&tilineo CDLEF. Quod erat faw
ciendum. i )

'SCHOLIU M.

Ne Tyrones bic hereant , monendi funt ,
gunod duo reilinea, fuper reQas duas defcri-
pia, dicantwr & Geometris fimilia’, fimilster-
que pofita, .quando [uper ipfas re8as confti-
ruuntur angnli equales o & reliqui aquales
codem femper ordine fefe confequuntur : fta,
ut & latera bomologa ab itfdem rve8lis inci-
piant , eodemque quoque ordine femper fubfe-
quantur . Caterim , fi datum re€ilineum con-
tineat plura latera , qudm quatuor ; tunc ex
aliquo efus angulo ad omnes angnlos oppofites
ducende funt totidem ve€le linck . Nam , quum

, adhuc

1] Prop.abmjus. [z} Prop.2zlib.s.
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nempe habeant
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zqualem angu-
lo DEF ang%xl&

< t BCA =zqualem -
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adbuc reflilineum in plura trian ula divifum
eriatur ; fiet problemats I£ 155 /' ngulis illts
manﬁu ufalzadxqumb:ngu totidem cadem- ove
dme ifpofita defcribantur .

{P XIX. THEOR. XIIL
Trumgala fimilia funt inter fe in ragions die .
Plicasalarerum bomelogorum .

angulo EFD, &

angulum CAB
gqualem an éulo FDE, & in quibus fit etiam
ut ABad BC, ita DEad EF;ut BCad CA
ita EFad FD; & ut CA ad AB, itaFDad
DE. Dico, tmngula ABC , DEF habere
inter fe rationem duplicatam e}us quam hae

" bent latera homologa BC, EF.

Ponatur enim BG (1) tcrm proportionze
lis in ordine duarum BC, EF: aded nempe,
ut BC fitad EF ut elt EFad BG; jungattir-
que AG. Etquoniam AB eftad BC,ut DE,
ad EF ; erit (2) permutando, ut ABad DE
ita BC ad EF . Eft autem ex conﬁru&xong
ut BCad EF, ita EFad BG . Quareerit,ut
ABadDE, itaEF ad BG (3% t propterea,
quum duo tmngula ABG EF habeant la-

tera

[1] Prop.xibujus. [2] Prop.xé.hﬁ $
(3) Prop.airdi s.

—
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tera circum xquales angulos reciprocé pro-

rtionalia, erit triangulum ABG 1] 2zqua-

¢ triangulo DEF .

Jam triangula A BC,ABG habent eamdem
altitudinem . Quare erit (2) ut triangulum
ABC adtriangulum ABG; itabafis BC ad
bafim BG. Oitenfum eftautern triangulum
ABG zquale triangulo DEF . Erit 1gitur

uogue. s ut triangulum A BC ad triangulum

EF,ita BCad BG. Sed , ob reftas BC, EF,
BG in continua prca:ortione exiftentes, ra-
ti0, quam habet BC ad BG, duplicata et
€jus, quam habet BCad EF . (%ua‘ triangu-
lum ABC ad triangulum DtF [ ;] etit etiam
m dx[{plicata ratione ejus, quam habet BC
«d EF . Similiaigitur triangula inter fe (unt
induplicata ratione laterum homologorum .
Quod erat demonitrandum.

COROLLARI1IUM.

Patet hinc , quod fitres reGa linee fuerint
proportienales; triangula fimilia | fimiliterque
défcripta fuper primam , € fecundam habere
enter fecamdem rationem , quam habet primz
ad tertzam . Tres etenim reéle lince BC, EF
BG funt proportionales ex conflrulione : ¢
oftenfum et in hoc theoremate tiiangulum
. ABCefle ad triangulum DEF yut eft BC ad BG.

ROP. XX. THEOR. XIV.

Polygona fimilia dividumsur in triangula nu=
mero wgualia fimilia, & bomologa totis; dupli-
satamyq; habent vationem laterii homologorum .
S Int ABCDE,FGHIK duo polygona fimi-

lia;habentia angulum A BC zqualem an-

— gulo

(1) Prop.a7ibhujus (2] Prop.3eimfus.
€3) Prop.gdib.1. (2] Props N
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gulo FGH , angulum
CD_2zquale angu-
lo GHI, atque. 1ta
'E, deinceps; & inqui-
bus AB fitad BC, ut
FG ad GH; BC fit
ad CD, ut GH ad
D HI; atque ita de
ahis . Dico primo,
polygona ifta dividy
m triangula numero
zqualla. =
A Ex ‘gun&xs enim
A, & F, in quibus
confiftunt angult =-
quales BAE, GFK, ducantur ad angulos op-
goﬁ'tc_)s re@te totidem. Et quoniam, propter
imilitudinem polygonorum, quot anguli in
polygono AB D% oppofiti fant anguloBAE
totidem in polygono FGHIK opponuntut
angulo GFKP', get kinc, ut {i in uno duci pof-
fint cx punco A duz reftz AC AD,inaltes
ro ex pun&to F duz etiam FH,FI ducj queant
& non plures ; & lgropterca, uemadmodym
polygonum ABCDE per duétas re®as fcin-
ditur in tria triangula ABC, ACD, ADE; jta
quoque polygonum FGHII%per’du&as reftas
dividetur in tria, & non plura triangula , qua
erunt FGH, FHLFIK. .
Dico fecundd, triangula ifta effe fimilia
inter fe ; hoc_eit triangulum ABC fimile
triangulo FGH, triangulum ACD fimile -

)

I )

- triangulo FHI, & triangulum ADE fimile

triangulo FIK . .
Nam in triangulis AB%,F?H ¢X bypothefi
: . Al
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angulus ABC =zqualis
elt angulo FGH, & la-
tera AB, BC proportio
'E. nalia st lateribus FG,
GH. Quare, quii ea ha-
beant unii anguldl uni
angulo equalé, & late-
< D racircum zquales an-
F ) - gulos proportionalia;
habebiit quoque reli-
G %&é)s angulos BAC ,
. A aquales reliquis
A GFH, GHF; & 1pfa
x\ —'[ aded triangula ABC,
¥GH fimilia erunt inter fe [1]. Simili ratione
eltendentur fimilia triangula ADE, FIK ;
quum habeant ex lhypothefi angulum DEA
qualem angulo IKPY, & latera DEY EA pro-
portionalia lateribus 1K, KF: propter quo-
rum triangulorum fimilitudinem erit angu-
Ius DAE =zqualis angulo IFK, & angulus
ADE zqualis angulo FIK. Qx{J_um autem an
guli BCD, CDF ex hypotheli @quales fint
sngulis GHI, BHIK, & anguli ACB, ADE
oftenfi fint 2quales angulis FHG, FIK ; erunt
seliqui anguli ACD., ADC zquales reliéms
gugalis FHI, FIH. Quare triangula ACD,
¥HI zquiangula erunt, habebuntque latera
eircum zquales angulos proportionalia, atque

aded fimiha (2) erunt inter fe. -
Dico tertid, triangula ifta effe homologa
yolygonis totis ; hoc elt, quodlibet trian-
iulorum, unius polygoni effe ad triangulum
bi correfpondens alterius polygoni, ut_ eft

' pri-

) Prop.sbujus. (2) Propabujus.

L4

)

. rf
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primum polygonum ad fecundum .
qun} enim triangula ABC , FGH oftenfa
fint [imilia inter fe; erit (1) triangulum ABC
ad triangulum FGH induplicata ratione fa-
terum homologorum AC, FH. Et fimiliter,
uia ex oftenfis fircilia funt triangula ACD, .
HI ; erit triangulum ACD ad triangulum
FHIindyplicata ratiene eorundem laterum
homologorum AC, FH. Quare erit (z)ut
triangulum -ABC ad triangulum FGH), ita -
triangulum ACD ad triangulum FHI. Non
diflimili autem ratione oftendetur, triangu-
lum ACD efle ad triangulum FHI, ut eft
triangulum ADE ad triangulum F1K . Erunt
igitur triangula unius pelygoni proportio-
nalia trlangulis alterius : i1ta quidem, ut
triangula unius fint antecedentia, . triangula
alterius confequentia . Jam verd, f fuerint
quotcumque magnitudines , quotcumque
magnitudimbus Iropomonales, ut elt una
antecedentium ad unam confequentium , ita
funt omnes antecedentes ad omnes confe-
guentes[3]. Eritigitur, utquodlibet trian-
gulum polygoni ABCDE ad correfpon-
dens fibi triangulum Bolliygom FGHIK, ita
ABC ad -polygonum

Dico denique, polygona ipfa habere in-y
ter feduplicatam rationem ejus, quam ha-
hent inter fe duo ipforum latera homeloga
AB, FG. .

Oftenfum eft ¢nim, polygonum AB%DE

efle

[1) Prop.19.bujns.
(2) Prop.11.lib.s.
Q) Prepaalibs.
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efse’ad polygonum FGH1K , ut eft triangulid
ABC ad triangulum FGH . Sunt autem ex
oftenfis triangula ABC, FGH fimilia inter
fe 5 atque aded triangulum ABC eftad trian-
gulum FGH in duplicata ratione laterum
homologorum AB , FG..Quare in eadem
duplicata ratione erit etiam _polygonum
ABCDE ad polygonum FGHIK. Et pro-
pterea polygona fimilia , non modd dividun-
tur in triangula numero zqualia , {imilia ,&
homologa totis , verdim etiam duplicatam
habent rationem laterum homologornm.
Quod erat demonftrandum .

- COROLLARIUM.

* Arque hinc modo patet , quod fi fuerint tres
refle linee proportionales, polygona fimilia,
[imiliterguc defcvipta fuper primam , <& fecun-
dam babeant inter [e eamdem rationem , quam
prima haber ad tertiam. Sunt enim per hos
theorema in duplisata ratione efus , que eft in-
ter primam o & fecundam . Sed in bac cadem
duplicata ratione eft ctiam prima ad tertiam ;
quum tres vefle linea ponantur proportionales :
Quare @ ipfa polygona erunt snter fe, ut pri-
ma ad tertiam.

PROP. XXI.. THEOR. XV,

ue cidem re€lineo funt fimslia, € inter
Je fimilia funt . .

Idem re@ilineo A fimile fit tam retili-

neum B, quam re&ilineum C . Dico,re-
+ &ilinea B, & C fimilia efse inter fe.

Quum enim ,“Kropter {imilitudinem, an-
gulis retilinei A zquales {int tum angult
redtilinei B, cum anguli reftilinei C ; erune
anguli reftilinei B @quales angulis_rectili-
nei C . Et rurfus , quia , ob earadem fimilitu-

. dinem,



-
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\ : dinem , lateribus

- re€tilinei A pro-

portionalia funt ,

P ‘ \ tum fatera re&ili-
- C nei B, cim latera
e eas.  1eélilinei C ;erunt

(1] latera reétili-

net B preportio-

B nalia lateribus re-

. ¢tilinei C. Unde,

quum duo reftili-

nea B, & C fint xquiangula, habeantque la-
tera circum zquales angulos proportionalia ;
fimilia ea erunt inter fe. Et propterea, qux
eidem re&ilineo funt fimilia, & 1nter fe fimi-

lia funt. Quod erat demonftrandum.
PROP. XXII. THEOR. XVI.

Si quatnor ve€ia lince proportionales fuc-
ving 5 eruns yeSlilinea fimilia , fimiliterq; ab eis
defcripta ersam proportionalia . Et wiciffim , fi
rellilinea propovtionalia [unt ; ipfa reéle linca
etiam proportionales erunt .

1 Sint quatuor re-
¢tz linez pro-
po‘mor&(;s{ AB
prima ecun-

. DN F tertia,GH
per-primam , &

_da,E
L
fecunda duo qua-

quarta . Defcri-

T ‘
; cumque  reftili-
3 nea AIB, CKD

bantur autem fit-
uni-

t-‘

thSto

m

oy S,

(l) Propar did.g.
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fimilia, fimiliter-
que pofita; & a-
lia due ELMF,
GNOHitidem f-
milia, fimiliter-
que pofita fuper
tertiam , & quar-

s

BN

L o2 al
T
&ilineumA IBef-
E‘ fe ad re&ilineum
CKD, ut eftre-
&ilineum ELMF ad retilineumn GNOH.
. Iaveniatur enim , tum reétis AB, CD ter-
tia proportionalis , quz dicatur P, cm re-
&is EF, GH tertia proportionalis, que di-

W<§:"‘o

catur%(x). Eritigitur, ut ABadCD, ita -

CDadP; &ut EF ad GH, ita GH ad Q.
Eft autem ex hypothefi, ut AB adCD, ita
EFad GH. Quare eritetiam [2]ut CD ad
P, ita GH ad Q ; atque aded ex zquali ordi-
nando (3) eritut ABad P, ita EF ad %Jam
verd reéilineum AIB eft ad re&tilinetl KD['!
ut ABadP(y); itemﬁue re@ilineum ELM
. eft ad re&tilineum GNOH , ut EF ad Q.Qua-
xe erit (5) ut re&ilincum AIBad re@tilineum
CKD, ita reftilineum ELMF ad retilineum
GNOH. . »
Per contrarium autem ponantur proportio-
nalia quatuor re&ilinea fimilia , fimiliterque
defcripta dreftis AB, €D, EF, GH. Dico,
reflas iftas etiam inter f:grogmiomlcs efser
aded nempe, ut ABfitad CD, veluti eft EF
adGH. In-

(1) Prop.u.bgz'u.r. (2) Prop.x1libs.
(3) Prop.22dib.s. (4) Corol.prop.acsmjus,

(5] Prop.1xdib.s.

tam. Dico , re-.
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Inveniatur enim tribusrectis lineisAB,
€D, EF quarta proportionalis RS (1), fuper

uam defcribatur reétilineum RTVS fimile
imiliterque pofitum retilineo ELMF {2].
Et quoniam ABeftad CD,ut EFad RS ; per
ea, qua jam oftenfa funt , efit ut reilincum
AIB adreétilineum CKD , ttarettilineum
"ELMF ad re&ilineum RTVS. Ex hypothefi
autem,ut eft retilineum A1B ad reStilineum
CKD, itaeft rettilinenm ELMF ad reftili-
neum GNOH. Eritigitur, ut re&ilineum
ELMF ad retilincum RTVS (3), itaidem
re&ilineum ELMF ad re€tilineum GNOH:
proindeque rettilinea daoRTVS, GNOH
zqualia_erunt iater fe &4) . Sunt autem duo
ifta reétilinea fimilia,, fimiliterque defcripta
aretisRS,GH ; quum ut_rumqéxc fit fimile,
fimiliterque pofitum reftilinco ELMF, de-
feripto 2 reéta EF. Quare 2quales quoque
erunt reétx RS, GH. Et propterea, quum
fit ABadCD, ut EFadRS; eritctiam AB
adCD, utEF ad GH.

Siigitur quatwor re&z linez proportiona-
les fuerint ; erunt retilinea fimilia, fimili-
terque ab eis defcripta etiam proportiona-
lia. Etviciflim, firectilinea proportienalia
funt ; ipfe re&tzlinex etiam proportionales
erunt . Quod oftendere oportebat .

SCHOLTIU

Quod autem equaliave&ilinca fimilia fimi-
literque defcripta,equalia funt RTVS, € NOH,
confiflant [uper reflas equales RS , GH, often-
detur in bunc modum . Quoniam enim duIa il-

2

'(!) Prop.x2.bujus. [2) Prop.18.bufus.
(3) Prop.trlib.g. (4) Prop9lib.s.
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lavedlilinea funt fimilia Similsserque defer-
ptadrelis RS, GH; erunt ea inter Je in du-
Plicata ratione ipfarum RS, GH. Sed ratio
reClilincorum cff equalizatis ; quum eadem re-
8ilinca ponantur ctiam equalia . Quave dupli.
eataratio relarum RS , GH pariter gqualita-
siserit : quodfieri non poteft , niff spfa re€iz
RS , GHfuerins gquales .

PROP. XXIfI. THEOR. XVIL.
Parallelogramma equiongula habens intey

Jerationem ex lateribus compofitam .

cC Sint parallelo-
‘ ramma duo AC,
E G, quehabeant
angulum ABC .
%ualcm anguloEB

. Dico’, eam
habere rationem
1 - inter fe duo 1ifta

D_-T

B

. qu® componitur
R ENO ¥ G c¢x lateribus eo-
rundem , hoc eft
ex ABad BE, & exCB ad BF. )
‘Conjungantur parallelogramma ad angu-
- los zquales , itaut AB, BE jaceant in di-
retum . Et quoniam zquales funt anguli
ABC, EBF; erunt etiam (1) in direGum
re&x CB, BF . Producantur deinde latera
DC, GE ufque donec conveniant inH, &
conftituant tertium parallelogrammum BH.
Sumatur jam reét2 qualibet M ; & fiat [ zk
ut ABad BE, ita MadN ; itemque utC
ad BF,ita N ad O. Quia igitur AC eft ad BH,
ut

[x] Scb.Prop.slibx. (2) Prop.vzbujus. -

parallelogramma, -
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ut ABad BE;& ABeft ad BE,ut M ' Neerie _
(1)ut AC ad BH,ita M ad N.Rurfus quiaBH.
eft ad BG, ut CB ad BF; & CB eftad BF,
ut N adO:erit,ut BHad BG,itaN ad O.
Et ?uoniam ACeftad BH yutMad N ; &-
BH elt ad BG,ut N ad O : erit ex zquali ordi-
nand%z] ut ACad BG, itaMad O, Jam
verd M eft ad O in ratione compofita ex Mad
N, & ex Nad O; five etiam in ratione com-
pofitaex ABad BE, & ex CB ad BF, qua- -
re AC ad BG (3)erit etiam inratione com-
pofita ex AB ad BE, & exCB ad BF. Et.
Eropterea parallelogramma 2quiangula ha-
ent inter fe rationem ex lateribus compofi-
tam. Quod erat oftendendum .
PROP. XXIV. THEOR. XVIII.
Parallelogramma, que funt circa diametrum
alterins, cum totiy cum inter [e fimilia funt .
A G Sit parallelogram-
« mum ABCD, inquo
E : ducatur diameter AC,
F & per quodiibet ejus
gm&uml agantur re-
% EF, GH paralilel=

B p lateribus  paralielo-
C H & grammi . Dico, pa-

rallelogramma circa
diametrum EG, FH, fimilia effe , cum toti
BD, cum etiam inter fe.

Quoniam enim re&tz EF, BC funt paral-
lelz’; erit (4) angulus exterior AEI zqualis
interiori, & oppofita ad eamdem partem
ABC . Pariterque, quia reétz GH , DC funt
pa-_

. ) Prop.ix.lib.g: (2) Prop 22Jib.s.
(3) Prop.irdib.s. (a) Prop.2gloujks.
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parallele; efitangulus exterior AGI zqua-
Iis interiori , & oppofito ad eamdem par-
tem ADC. Unde squum duo parallelogram-
ma EG, BD habeant communem angulum A
& praterea duesalios angulos zquales duo-
bus aliisangulis, alterum alteri ; habebunt

* quoque quartum zqualem quarto. Et propte- -

rea xquangula erunt inter fe. Sed habent
etiam latera circum zquales angulos propor-
tionalia,quamfit(1]Jut ABad El ,ita ABad
BC;&ut AGad GI,ita ADad DC. Quare
parallelogramma duo EG, BD fimilia erunt

mterfe. »
Eadem ratione oftendetur, parallelogram-
mum FH eflc etiam fimile parallelogrammo
BD. Sed quz eidem reftilineo funt fimilia,
& inter fe (z) fimilia_funt. Quare parallelo-
gramma EG, FHetiam fimilia erunt inter
{e. Et propterea paralielegramma , quz (unt
circa diametrum alterius,cum toti , tum 1nter

fe fimilia funt. Quod demonitrare oportebat.

PROP. V. PROBL. VIL
Rellilincum conflituere , quod fit fimile uni

dato, & wquale alteri dato. :
Data fint

. due refti-
@ linea C,&
Aﬁ ‘D. Opos-
tet , con-
B

Rituere
G tertium

C

quod fimi=
E

le quidem
F fit 1pfiC,

zqua-

(1) Prop.2. buins. (z) Prop.zrhnjus.
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&quale verd alteri D. - )

_Super AB unum latus reftilinei C (1) con-
{tituatur paratlelogrammum AF in quovis
angulo, xquale ipfirectilineo C. Et fuper
BF conitituatur aliud parallelogrammum
BH, zquale alteri re&tilineo D, quod tamen
habeat angulum FBG ®#qualem angulo EAB,
Inveniatur deinde inter AB, & EG(2) me-
dia proportionahs X , fuper quam conftitua-
tur_re¢tilineum X (2) fimile, fimiliterque

ofitum ipfi C. Dico X effe rectilineum que- -

tum.
Quum enimrefte AB3 X, BG fint pro-
ortionalcs,erit rectilirenmC ad re@ilineum
(a), ut ABad BG.Sed ABeit ad BG [5],
ut parallelogrammum AF ad parallologram-
mum BH , five etiam ut re&tilineum € ad re-
&ilincum D. Quarc erit (6) ut re@ilineum C
ad restilireum X , ita idem re&ilineum Cad
retilineum D). Et propterea re@ilineum X
®quale erit (=) reétilineo D, Eft auté 1dem re-
¢hlineum X fimile ipfi C. Datis.igitur duo-
bus re&ilincis C, & D, conititutum cft ter-
tium X , fimile quidem ipfi C, zquale verd
ipfi D, Quod erat faciendum .
PRCP. XXVI. THEOR.XIX.
8iex parallelrgrammo aliud auferatur, quod
communem cum co angulum habens , fit erdem
Simile, fimiliterque pofitum;confifics etiam cum
#lo civca eamdem diagonalem .
S It paralielogrammum A BCD, ex quo ay-
J feratur alind parallelogrammum AEFG,
quod

(1) Prop.13.bujus. (a) Prop.a8.hbujus.
(€3] Coroll.prog.zo.bu/u:. [a] Prop.a. bujuse
(s) Propaidibs. (6) Frop.odib.g.
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G quod habens cum
€o communeman-
P gulum A, fit ei-
dem fimile , fimili-
terque  pofitum ,
Dico,ablatum pa-

rallelogrammum
€ EG confiftere cir-
caeamdem diago-

M o

©

nalemcumtoto BD.
" Sitenim AC diagonalis ipfius BD, qua fi
" non tranfeat per pun&tum F, fecet latus GF,
?rodu&um topus in I, exquo dueatur{1)
H ipfi tF parallela. Et quoniam BD, HG
funt parallelogramma, que confiftunt circa
eamdem diametrum AIC;erunt ea(2) fimilia
fimiliterque pofita inter fe . Sed eidem paral-
lelogrammo BD eft etiam ex hypothefi fj-
mile , fimiliterque pofitum parallelogram-

mum EG. Quare parallelogrammaduo EG, |

HG erunt fimilia (3) fimiliterque pofita inter
fe. Et proptereaerit,ut AG ad£ E,ita AG

~ad AH: und? fequitur (4) AE, AH =quales
effe inter fe: quod eft abfurdum. Non igitur
diagonalis AC tranfit per aliud pun&tum,
quam F ; & proinde fiex parallelogrammo
aliud auferatur, quod communem cum eo
angulum habens, fit cidem (mile ,fimiliter-
que pofitum ; confiftet etiam cumillo circa
camdem diagonalem . Quod oftendere opor.
tebat. :

PROP. XXVII. THEOR. XX.

Omnisim parallclogrammorum , que ad eam-

' 21] Prop.3Jib.x, [2] Prop.agufus.
2) Prop.atbuins. [a) Prop.g.lih.3.

!
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dem re8am applicata , defictunt parallelogram-
mis alicus dato fimilibus s maximum eft illud
quod applicatur fuper dimidiam .

AN Détur refla
I 2 H AB, & intele

ligatur mente

| L
:,l ¥ N ‘D +E parallelogram-

mii aliquod Z.
Dico,omnium
S parallelogram-
Pl K\la R morum , qux

&am AB defi-

ciunt paralle-

A T G B logrammis ipfi

Z fimilibus, maximum effe illud , quod ap-
phicatur fuper dimidiam ipfius AB.

Secetur enim re®a AB bifariam inC, &

fuper BC conftituatur parallelogrammum

BCED fimile ipfi Z . Ducatur deinde in hoc

parallelogrammo diagonalis BD , per cujus, .

ctiam i vis produ&z,pun&ti aliquod G,velK
ducantur rc&'x OR,LQ,I H,K'Ig,i rfis AB,BE
arallele ; eritque tum parallelogram mum
RGQ quuni paralielogrammum BHKT fi-
mile quoque ipfi Z , quum fint circa camdem’
diagonalem parallelogrammi BCDE. Quo-
circa, ficompleantur parallelogramma_duo
AG, AK; amboapplicata ad eamdem reélam
AB, ca deficient parallelogrammis fimilibus
dato Z . proindeque eo res redit , ut oftenda-
mus paralielogramma AG, AK majora cfle
paralielogrammo AD, L.
.Etquidem, quum pun&um G eft inipfa
diagonali BD , oftendetur id :n hunc n(aidum.
o~

o Y applicata ad re-:
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Quoniam CG eit zquale [1]GE; apésoﬁto
cormuni QR erit CR zquale QE. Eftan.
tem CR [2}zquale AP, quum fint paralielo-
gramma duo in zqualibus bafibus, & in fif-
dem parallelis conthituta . Quare erit AP
zquale QE . Et propterea appofito rurfus
communi CG , erit AG aquale gnomoni
KGS. Sed AD ¢!t aquale C(t, quod majus
cit gnomone KGS. Quare erit AD majus
quoque , quam AG.

Quatiefcumque verd pun&tum X eft in

diagonali produtta, idem oftenditur hoc pa-

¢to. Producatur DE ufque donec cum Alin
F convensat, Et quoniam AC eit 2qualis CB,
erit etiam FD zqualis DE ; & propterea pa-
rallelogramma duo FM , DH inter fe qualia
crunt, Eft autem DH 2quale DT ; quum fint
fupplementa in parallelogrammo TH. Quare
erit FM xquale DT ;atque adeo DT majus,

nam Fk : Undeaddito cemmuni AN, erit

D majus queque quam Ak,

Omnium itaque parallelogrammorum,que
ad camdem rectam lineam applicata deficiiit
parallelogrammis alicui dato {imilibus, ma-
ximum eit illud, quod applicatur fuper dimi-
diam . Qucd erat demonlitrandum .

PROP. XXVIIL ' PROBL. VIIL

Ad datam vcElam lineam dato refilineo
«jiale rarallelogrammum applicare , deficiens
pavallelvgrammo o quod alteri dato fiy fimile.
Q;ortet autein , ut datum re€lilineum non ma-
jus fit eo pavallelogrammo s quod applicatum
fuper dimidiam date reBe limee, deficit pa-
rallclogrammo,quod erdem dato fit fimile .

ata

(1) Prop.azdibr. [2] Prop.36dib.1.

A L ——— o e
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. Data It
% T e@a AB,
' datum re-

" &ilineum
{ R G, & dati
parallelo-

3 Mgrammit
D. Sltal!ﬂ
“tem refti-
D lineum C
non majus
paralielo-
, grimo AF
] ' - quod ap-
ghpatum fuper AE dimidiam ipfius AB, de-
ciat parallelogrammum EG , fimih dato
D. Oportet, fuper AB applicare_parallelo-
grammum zquale dato rec{’llineo C, &defi-

- eiens parallelogrammo alio, quod fit fimile

dato D, vel etiam ipfi EG .

Quontam enim datum re&ilineum C non
eft majus parallelogrammo AF ; proinde’ernt,
vel el 2quale, vel eodem minus. Itaque, fi
re&ilineum C fit equale parallelogrammo
AF, quiaidem eft applicatum fuper reftam
AB, & deficit parallelogrammo EG, quod eft
{imile dato D; erit AF parallelogrammum
quzfitum. Quod fi verd reétilineum C mi-
nus it parallelogrammo AF,inveniatur iftius
fuper illud exceflus, qui vocetur X'. Tum
conftituatur ﬂpg«mllelogrammum KLMN (1)
zquale excellui invento X , & fimileipfiD,

. vel EG: ita , ut propter fimilitudinem fit , ut

"EFad FG,ita NK ad KL . Abicindanturde~
- Q inde

Y

(1) Prop.2s.bufus.
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inde (1)ex EF, & EG portiones OF , FQ ¢
qualesipfis NK ,KL ; & completo paralleio-
grammo OFQP, erit hoc zquale parallelo-
grammo (uperius eonitituto KLMN , item-

. que fimile, fimiliterque pofitum-ipfi EG:

quare cum codem EG (z) confiftet etiam cir-
ca eamdem diametrum BF . Denique produ-
catur tum refta PO in direCtum verfus R,& §
¢um reta QP indireGum vcrfusué Et dico,
AZPS cfie parallelogrammum quxlitum ,
Nam, qudd ita fitapplicatum qu:-; reftam
AB, utdeficiat parallelogrammo fithili dato
D; 1d quidem patet. Eft enim ejus defeétus
rallelogrammum ZR , quod eft fimile [3],
militerque pofitum ip{i EG,quum confiftant
cirea eamdem diametrum BF. Quod vero fit

. zequale dato reilineoC,id oftendetur in hune

modum . Quoniam parallelogrammum 0OQ,
velut zquale ipfi NL, feu X, eft exceflus, quo
paralellogrammum AF, feu EG fuperat da-
tum reftilineum Cserit Gnomon reliquus ipfi
€ xqualis. Sed , propter eequalitatem fupple-
mentorom PE, PG, eft BO, feu AQ zquale
BQ; atque adeo AP 2zquale gnomoni. Quare
erit parallelegrammum AP ®quale re&ilineo
C. Et propterea ad datam reftam lineam dato
reétilineo 2quale parallelogrammum applica-
tum eft, deficiens parallelogrammo fimili al-
feri dato . Quod erat faciendum .

SCHOLIUM.

@onditio illa, ur dasums reGilinenm non fit

ma-
.

[xg Propardib. [z] Prepabduimr,
€) Propasbmjus. "

J
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magus eo parallelogrammo , quod applicatym
Juper dimidiam date re8e linee , deficit paral-
lelogrammo fimili eidem dato, non eft frufira ab
Euclide appofita . Quum enim per propofitionems
pracedentem efnfcemodi parallelogrammum fit
maximum omnium applicatorum, dummodo de~
fetlus fint fimiles ; per{picuum eft ad datam re<
Elam lineam non pofle ullum applicari , qmod
equale fit dato reQilineo , fed omnia minsra fo-
re. .

SCHOLIUM.

Exceffus dwovam vellilincorum facile inve-
nictury fi fuper camdem re8am lineam, ad eam-
-dem partem , € ad eumdem anguluwmn confls-
‘suantur per propofitionem quadragefimam quin-
tam libri primi parallelogramma duo aqualis
Aatis reflilinets ; nam exceflus borum pavallelo~
grammorum , qui ex ipfa confiruttione habetsr,
erit etiam excefJus re€ilincorum .

PROP. XXIX, PROBL. IX.

Ad datam reflam lineam dato reGilineo equa-
de parallciogrammum applicare , excedens parale .
delogrammo, qued alteri dave it fimile .

D Atafit re&ta AB, datum re&ilineumC,
& datum parallelogrammum D . Opor-
tet, fuper AB applicare parallelogrammum,
.zquale dato rehilineo G, excedens paralle-
logrammo alio, quod fit imile ipiD.

Secetur AB bifariam in E, & fuper EB (1)
.conftitvatur parailelogrammum EG, fimile
1pfi D. Tum addantur in unum, datum re&i-
Iineum C, & conftitutum parallelogrammum
"EG , voceturqgue . X {umma ipforum .
Fiat deinde parallelogrammun 1K SH

: ' R Q2 Zqua-

-

(1) Prep.18.husus.
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- (1) zquale ipfi
X, & fimile,
fimiliterque
B)ﬁtum ipfi
D, vel EG:
ita ut propter
}§ fimilitudinem
-Q fit, ut EF ad
¥ FG,ita IHad
IK . Produ-
- cantur porro
reétz FE, FG,
ufque ad L,
& M, ita ut
J'FL, FM e-
: quales flant:
iplts IH, IK: & complete ‘paralielogram.
mo FLNM, erit hoc zquale parallelogram-
mo fuperius conftituto IKHS, itemque fi-
‘mile, fimiliterque pofitum ipfi EG: quare
cum eodem EG (2] confiftet etiam circa eam-
dem diametrum BF. Denigiie extendatur AB
verfus P, NL verfus R, ducatuﬁuc AR,
ipfi FL parallela. Et dico,: ARPN efle lo-
grammum quafitcom.,
Nam, quod ita fit applicatum fuper retam
AB, utexcedat parallelogrammo fimili da-
_to D ; id quidem patet. Eltenim ejusexcef-
fus parallelogrammum OP, chod eft fimile,
fimiliterque pofitum [ 4 }1pi EG, quumfint
circa eamdem diagonalem BF. Quod verd
fit xquale dato redtilineo C ; id oftendetur
in hunc modum . Quoniam paralellogram-
5 - mum

1] Prop.nS.hu/:u.r.' (2) Prop.zg.hmjss.
(3] Prop.26.bujus. (4) Prop.24.bufus.
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mum LM, velutzqualeipi HK ,feu X, eft
fumma reétilinei C , & paratlelogrammi EG;
dempto communi paralielogrammo EG , erit
gnomon reliquus 2qualis rettilineoC . Sed,
quum BM fit zquale ip{i BL,feuA L,erit idem
gnomon 2quale parallelogrammo AN . Qua-
re erit parallelogrammum AN aquale re&ti-
lineo 8 . Et propterea ad datam retam li-
‘meam dato. rectilineo zquale parallelogrant-
mum applicatum ¢ft , excedens parallelo-
grammo limili alteri dato. Quod erat facien-

dum. '
" SCHOLIUM.
Summa duorum re€hilincornm facile inveniea
tur, fi fuper eamdens re€lam lincam ad contra
vias partes inangulis, qui fimul ducbus refis
[int gquales, conflituantur per propofisionem
quadragefimam quintam libyi prims parallelo-
aramma dmo equalia datis velhlineis. Nane
Jumma borum parallelogrammorum , que ex
z‘fa confirullione babetur, et etiam fumma re
lineorum .
PROP. XXX. PROBL X,
Datam re€lam lineam terminatam extrema
ac mediaratione dividere , : !
DAta_ﬁt re&ta terminata AB. Oportet,eam
extremna, ac media ratione dividere; hoc
eft ca lege , ut tota recta linea fit ad majus fege
mentum , ut eit majus fegmentum ad mi«

aus.
Deferibatur fuper A B(1)quadratum ABCD.
“Tum fuper re&am A D [2] conftituatur paral-
Yelogrammum DH , zquale quadrato A‘E . 4
excedens alia figura quadrata AH . Dico,.re-
Q 3 &am

1) Propabdibia. (2) Propagbujus, ;
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¢ - E ftam AB
N fectielle
¢ exrrcnja,
ac media
1 - H ratione
ia pun&to
H .

Quum
# F enim ex
_ conitru-
&ione aqualia fint DH, AC ;ablato commu-
ni DG, erit AH zquale CG. Eftautem A‘F
qQuadratum ex AG, 1itemque CG re@tangulum
€x AB in BG. Quare erit reCtangulum ex
AB in BG zquale quadrato ex AG ; & pro-
%t(e;rea,.quum fit E] ut ABad AG,ita AGad
,erit re&a A B fe@a extrema, ac media ra-
tione in punflo G . Dataigitur re®a linea di-
. vifa eft extrema, ac media ratione . Quod erat
faciendum .

i SC[:IH O.?IIUM}} ‘/7
_ Ewfdem problematis folutio poteft etiam ba-
beri per undfcimam femndi.Nzrﬁ e.ft datarefla
AB [ubinde dividatur in Gut reflangulum,quod
fit extora AB, & parte una BG, fit #quale
quadrate alterius pavtis AG. Nam evit vuvfus o
%t AB ad AG,ita AGad BG. .
PROP. XXXI. THEOR. XXIL °
In triangulis reftangulis figura quevis, & la-
* Bere re€lum angnlum [ubtendente deferipra a-
aqualss evit figwris , que illi fimiles , & fimliter
Pofire, defevibuntur & lateribus o reClum angn-
dum continentibys . _ e
' \t

{1} Prop.s7. bujus,-
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(0) Propaokujus.. (s) Prepardibs.

LIBER SEXTUS., 367
' Sit trid-
= / . gulum
Y& AbC
' rectana
gull in
- LA, f-
H Eer cu-
jus latea
B D : C ribus
defcri-
bantur
figure
E —— F totidem
] ) fimiles ,
fimiliterque pofitz inter fe. Dico, figuram
defcriptam fuper BC zqualem efle Iiguris des
feriptis fuper AB,AC.
am Fropter fimilitudinem figurarum ,
figura defcripta fuper B C eft ad figuram de-
fcriptam fuper AB in duplicata ratione late-
rum BC, AB{1]. Sed quadrata ex iifdem late-
ribus , quum {int etiam fimilia inter (e, funt
in eadem duplicata ratione . Quare erit [2] ut
figura defcripta fuper BC ad figuram defcri-
ptam fuper AB, ita quadratum ex BC ad qua-
dratumex AB. , |
Simili ratiene oftendetur, figuram deferi-
ptam fuper B C effe ad figuram defcriptam. fu-
per AC, ut eft quadratum ex BC' ad quadra-
tumex A C. Quare éric 3 ] ut figura de-
feripta fuper B C ad figuras defcriptas fuper
AB, AC, 1taquadratum ex BC ad quadrata ex
AB, AC, Eit autem quadratum ex BC zquale
: : qua-

o

] Prop.agdib.s.



368 ELEM.GEOM. PL.
uadratis[1], que fiuntex AB, AC. Quare
gura defcripta fuper BC figaris defcriptis fu-

per AB, AC etiam zqualis erit .

_In triangulis itaque reQangulis figura quz-
vis , 3 latere re€tum angulum fubtendente de-
fcripta, zqualis erit figuris, que 1lli fimiles, ac
fimiliter pofitz deferibuntur 3 lateribus re-
&um angulum continentibus. Quod erat de-
monftrandum . -

‘ SCHOLIUM. -

" . Hocthesrema eft longe univerfalius eo., quod

an penultima primis contimetuy . lllud entm fole

qxadrata includit 5 hoc autem.ad omaes figuras

Similes, ﬁmilitergue defcriptas se extendit . Sed

quemadmodum i illo obtinet etiam conver[um

" quod ofienfum eft in ultima primi ; fic & tﬂuJ

quoque converst potevit : mec diffimilis & comm
~verfa tlius erst equs demeonflvatio

ROP. XXXII., TH+OR., XXIIL

_Siduo triangula habeans duo latera duobus

bateribus proportionalia , & compofita ad eum-
*em angulum habeant quoquelatera homologa
paralicla ; religna corum latera in diveClum
‘erunt., .

B R ribus DC,DE:ita
L - quidem,ut A_B-ﬁt:;d

AC ,ut DC ad DE. Componantur ¢nangula
ifta ad angulum ACD, &_%c compoflita, ha-
beant quogque latera homologa paraliela . Di.

co,reliqua ipforum latera BC, CE indire&um
efle. _ Quo-
(‘) Pro’.47.h.b|l‘ ’

Sint duo triangula
ABC, DCE haben-
tia latera AB, AC
" proportionalia late-

|
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Quoniam enim AB, CD funt parallelz,
erit [1]) angulus BAC ®qualisangulo ACDx
Et (imiliter,quia AC, DE funt parallelz, erit
eidem angulo ACD =qualis quoque angulus
CDE. Et proptereaangulus BAC @qualis erit’
angulo CDE. Unde , quum duo triangula

- ABC, DCE habeant circa ®quales angulos

latera proportionalia; erunt ea [2] 2quiangula
inter {e ; eritque proinde angulus A BC zqua-
lisangulo DCE. Oftenfuselt autem angulus
BAC zqualis angulo ACD. Quare erit totus
angulus ACE 2qualis duobus angulis ABC,
BAC ; -atque adeo ngoﬁto communi ACB,
erunt duo anguli ACE, ACB zquales tribus
angulis ABC, BAC, ACB. Sed iiti tresan-
uli, quum ad idem triangulum pertineant 4
tmul funt xquales [3] duobus re&is. Quare
erunt etiam duobus redtis 2quales duo angult
ACE, ACB :ac proinde reta: duz BC, CE.
[4]indire&umerunt. .. . .
Siigitur duo triangula habeant duo fatera
duobus lateribus proportionalia , & compofita
ad eumdem angulum , habeant quoque latera
homologa parallela; reliqua eorwin latera in,
dire¢tum erunr. Quod erat demonftrandum.,

PROP. XXXIII. THEOR. XXIII

In equalibus civculis anguli | five ad centra
[five ad circumferentias pofiti y camdem habent
vationem cum arcubus , quibus infifiunt ; fimili-
ter autem | & feblores . . .
SInt duo circuli zquales ABC, EFG. quo- -
rum centra fint punéta D, & H. Confti-

' © tuan-

(1) Prop.2gib1. [2]} Prop.6.buju}.'
(3) Prop.32lib.ts (4) Prop.radib.x.
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A . tuantor primd ad
centra ifta duo qui-
Iibet angult BDC,
FHG. Dico,angn-
lum BDC effe ad
angulum FHG, ut

' s eft arcus BC adar-

- b cumFG,. -

‘ -Fiant etenim ad
cadem centra plue
res alu anguli, -

uales ipfis BDC,

HG ; hocelt, vi-
tandz confufionis

' caufa, unus cbmdqm_ ‘
ad centrum D,.qu
fit CDI; duo vero
ad centrum H, qut ‘

[

fint GHL,LHP.Ita.
que,quemadmodum
uales funt angult
BDC, CDl,ita quo-:
! 1{1: squales ‘ernnt.
arcus HC, CI, quibus infiltunt anguli illi.: E¢
fimiliter, quemadmodum zguales funtangult -
FHG, GHL , LHP , ita pariter @quales erunt
arcus FG, GL, LP, quibus ii anguli infiftunt .
Quare angulus BD? tam muitiplex eritans |
glﬂ_i BDC, quam arcus HI eft multiplex ar-
_cus BC; & fimiliter angulus FHP tam multl-‘-
plex eritanguli FHG,quim arcus FP eft mul-
tiplex arcus FG.Jam verd angulus BDI eft -
qualis, major, 'vel minor angulo FHP, prout
arcus Bl , eft zqualis, major , aut minorarcu
FP. Quare erit,, ut angulus BDC ad angulum
FHG, ita arcus BC ad arcum FG +

~

Con-
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€onftituantur fecundd ad circumferentias
eorumdem, circulorum duo quilibet angult

‘BAG,FEG. Dico,angulum BAC ad angulum - *

FEG habere quogue eamdem rationem, quam
habet areus BC ad arcum FG.

Fiant ctenim ad centra corum circulorum
anguli BDC, FHG , qui infiftant iifdem arcu-
bus BC, F(j » quibus infiftunt anguli BAC,
FEG , conflituti ad circumferentias. Et quo-

" piam anguli BAC, FEG funt femifles angulo-

rem 1} BDG, FHG ; erit ut angulus BAC ad
angulum F EG, ita angulus B D Cadangu-
lum FHG [2]. Oftenfum eft autem, angulum
BDC effe ad angulum FHG , ut eft arcus BC
ad arcum FG . Quare erit [3] ut angulus BAC
ad angulum FEG, ita arcus BC ad arcum FG.

Denique 1in iifdem circulis zqualibus ca~
piantur duo quilibet fetores BCD, FGH.Di-
co, feCorem BCD ad feftorem FGH habere

" etiam eamdem rationem , quam habetarcus

BC adarcum FG. B
‘Jungantur etenim re&tz BC,FG, & iniif-
dem circulis aétentur [4] pluresalizrette,
zqualgs ipfis BC, FG ; hoc eft, vitandz confu-
fionis caufa , una quidem in circulo A BC,qua
fit C1; duz verd in circulo EFG qua fint GL,
-LF. Et quoniam in eodem circulo zquales re-
&zég) zquales arcus abfcindunt ; eritarcus
BAC zqualisarcuit CAI Et propterea in feg-
mentis BC, CI conftitutis duobus angulis
BMC ', CNI , fient anguli ifti 2quales in-
“ter se té] 5 atque adeo 1pfa fegmenta (l‘)i >

[1] Prop.20dib.3. [2] Prop.1slib..
(3) Prop.ridib.s. [4]] Prop.1.lib.a.
[5] Irop.z&hb.g. [6) Prop.27.iib.3,

/K
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Cl Emi]ia erunt. Sunt autem fegmentaifta
conftituta fuper reftis 2qualibus. Quare erunt
- etiam ®qualia: proindeque additis triangulis
BDC, CDI fimiliter 2zqualibus, fiet fe®or
BCD =zqualis {eftori CID. *.t propterea fe-
&or BID tam multiplex erit fe&toris BCD,
quam arcus Bl eft multiplex arcus BD, Simih
ratione oftendetur,zquaies elfe feftores FGH,
GLH, LPH, totumque fectorem FPH tam
multiplicem efle fe€toris FGH, quam arcus
FP et multiplex arcus FG. Jam verd feftor
BID eft zqualis, major, vel minor fefore
FPH, prout arcus Bl eft 2qualis, majoF, vel
minor arcu FP ; Quare erit, ut feftor BCD ad
feCtorem FGH, ita arcus BC ad arcum FG.
In zqualibus itaque circulis anguli , fivead
- centra, five ad circumfcientias pofiti, eams-
dem habent rationem cum arcubus, quibus in-
fiftunt ; imiliter autem & feétores. %luod erat
demonlitrandum.,
COROLLARIUM.
Angulus staque ad centrum conflitutus cum
ipfo arcm , cui imfiflst 4 proportionaliter augetur,
Unde pro menfura anguli veElilinei adhbibers po-
tefl arcus civculi ex vertice anguli tamquam cen-
trodefiviptus , € inter latera ejufdem anguli
comprehenfus: quippe qui mictictur anguli quan-
titatem tam longicudine fya, quam numero par-
tinin yquas continet , quum datum cft intervale
Iter & werd meticsur eam folo fuarym partium
numero , quum intervallum utcumque affumis
tur. -

FINTIS,




