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Cet Ouvrage se troupe aussi à Paris; aux zhdzbuubm suzîumtes .-

L’AUTEUB, au Lycée Bonaparte; K
TREUTTEL à: WURTZ, libraires à Paris, rue de Lille, n° 17,5

FInMIN DIDOT, rue Jacob, n° 24; - v
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LES OEUVRES -.
(D’EUCLIDE, l

TRADUITES EN LATIN ET EN FRANÇAIS,

D’Apnàs un manuscrit très-ancien qui était resté inconnu jusqu’à nos jours.

* PAR F. PEYfiARD; j
TRADUÇTEUR DES OEUVRES D’AncnIMÈnE.

AEPARIS,

l I Cnxz M. PATRIS, imprimeur-libraire, rue de la Colombe, en la Cité, n° 4.

1814.



                                                                     



                                                                     

A SA MAJESTÉ

LE ROI DE ROME.

" « tu SIRE,

LE plus grand des Héros, votre auguste Père , daigna

agréer, il y a quatre ans, la dédicace de ma traduction
D’AncmMÈDE. Il m’est permis aujourd’huikde faire paraître



                                                                     

me traduction des OEUVRES D’ Boom n E sous les auspices

D E VOTRE MAJE S TE , appelée par les destins à faire
un jour le bonheur et les délices de la terre. Cette double
faveur met le comble à mes vœux.

Je suis, avec le plus profond respect!

SIRE,

DE VOTRE MAJESTÉ,

Le très-humble et trèsvobéissælt

e serviteur ,

F. PEYRARD.



                                                                     

A M PErRerD, professeur de mathématiques spéciales au
Lycée Bonaparte.

Paris , ce 28 mars 1812;

J’AI pris les ordres de l’Emp’ereur , Monsieur, relativement au. désir

que vous avez exprimé de dédier à S. M. LE ROI DE HOME votre
traduction des OEUVRES D’Eucmnn. SA MAJESTÉ permet que le B01 DE

Bonn accepte cette Dédicace, et je, me fais un plaisir véritable de vous
en informer-

Un tel Ouvrage méritait de Paraître sous de tels ausPices , et devait
offrir au Public, avec le nom d’un savant distingué , celui d’un Prince
qui, dès le berceau , se glorifie d’être le protecteur des sciences.

Je vous priez Monsieur , d’agréer l’assurance de ma parfaite consi-

délation. I
La Gouvernante des Enfants de France,

M- Cournss: DE MONTESQUIOU.
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PEÆEATio

E vouons vixit temporibus Ptolemæi-Lagî, circiter anuum 27a ante æram
vulgarem; Archimedcs suis in libris sæpe de illo meminit. Euclides a Pto-
lcmæo interrogatus an non esset methodus discendæ Geomctriæ methodo
suàtfacilior : Non est regia , inquit Euclidcs, ad Geometriam via. Hæc tan-
tum de Euclide novimus : qua sit patrià oriundus ignoratur. .

Ante Euclidem permulti floruerunt geometræ. Primus omnium Græco-
rum , Euclides corum opera collegit , collecta digessit , et quæ fuerant incon-
dite demonstrata, ca demonstrationibus inconcussis exornavit.

Plurima-opera Euclides conscripserat; ex quibus tredecim libri Ele-
mentorum et Data tantum supErsunt. ’

Librorum omnium qui de scientiarum clemcntis agunt liber perfectis-
simus semper habita sunt Euclidis Elementa , quæ in omnes omnino

linguas fuerunt conversa. h
De Elementis Euclidis sic Cardanus : Quorum inconeussa dogmatum

firmitas, perfectioque adeo absoluta est, ut nullum opus huit: aliud
comparare audeas; quibus fit ut urgea veritatis lux in eo refalgeat,
ut soli hi in ardais quæstionîbus. m’deantur passe a verofalsum dis-

cemerç, qui E uclidem Izabeantfamiliarem. j
Ait Pemberton se non semcl Newtonem audivisse mœrentem quod sese

Cartesii aliorumque algebristarum operibus totum dcdisset , antequam
studuisset Euclidis Elementis , et illa f uisset meditatus.

D. Lagrange quem extinctum luget et diu lugebit Europa, mihi dic-
titubat Geometriam esse linguam mortuam; et qui in Euclidis Elementis



                                                                     

PRÉFACE.

EUCLIDE vivait du temps de Ptolémée-Lagus, vers l’an 272 avant l’ère
Vulgaire; Archimède l’a citédansplusieurs de ses livres. Ptolémée ayant

demandé à Euclide s’il n’y avait pas de manière plus facile que la sienne

pour apprendre la Géométrie, Euclide répondit qu’il n’y avait point de

chemin r0yal pour arriver à cette science. C’est tout ce que nous savons
’ d’Euelide : on ignore même quelle fat sa patrie.

Beaucoup de géomètres avaient paru avant Euclide. Le premier des
Grecs, Euclide rassembla leurs ouvrages, les mit dans un ordre conve-
nable, et donna des démonstrations inattaquables de ce qui n’avait pas été ’

démontré d’une manière rigoureuse.

Euclide avait composé un grand nombre d’ouvrages. Les treize livres des
Éléments et les Données sont les seuls qui soient parvenus jusqu’à nous.

Les Éléments d’Euclide ont toujours été regardés comme le plus parfait

de. tous les livres élémentaires; ils ont été traduits et commentés dans

toutes les langues.
Cardan, en parlant des Éléments d’Euclide, s’exprime ainsi : Quarum

inconcussa dogmatumfirmitas , perfectioque adeo absoluta est, ut
nullum opus jure huic aliml comparare’ azaléas ,- quibus fit ut adeo
veritatis lux in eo refiilgeat, ut soli hi in ardais quæstionibus videmztur
passe a verofalsum discernera , qui E uclidem Ïtubeantfamiliurem.

Pemberton nous apprend qu’il avait entendu plusieurs fois Newton se
plaindre de s’être livré tout entier aux ouvrages de Descartes, et des autres
algébristes, avant d’avoir étudié et. médité les Éléments d’Euclide. z v

M. Lagrange, dont l’Europe déplore et déplorera long-temps la pe’te,

me répétait souVent que la Géométrie était une langue morte; que celui qui

la
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x PRÆFA T10.Gcometrize non studebat , cum pcrinde l’accre ac si quis græcam latinamve
linguam in recentioribus operibus græcc et latine scriptis discerne velit.

Tlicoremata subscqucntia , quæ in quolibet Geomelriœ tractatu adosse
solent, in Elementis Euclidis desiderantur :

Circulorum circumferentiœ inter se sunt ut corum diametri. z
Quilibct circulus æqualis est triangulo rectangulo cujus unum ex lateribus

angulum rectum coutinentibus æquale est semi-diamelro, alte’rum autcm

æquale eircuml’erentiæ. ”
Cujuslibet eylindri recti superficies convexa æqualis est rectangulo cujus

altitudo æqualis est eylindri latcri, en] us autem basis’æqualis circumf’crentiæ

luisis cylindri, vcl circulo cujus semi-diamctcr media proportionalis est
inter latus cylindri et diametrum basis cylindri.

Cujuslibet coni recti, excepta basi, superficies convexa æqualis est trian-
gulo rectangulo cujus unum latcrum angulum rectum continentium mquale
est coni lateri, alterum vero æquale circumfereutiœ basis coni, vel circula
cujus semi-diameter media proportionalis est inter coni lattis et semi-diama-
trum circuli qui coni est basis.

Superficies convexœ cylindrorum rectorum et similium , et etiam cono-
rum rectorum et similium, sunt inter se ut diametri basium corumdem
cylindrorum et conorum.

Cujuslibet spliæræ superficies æqualis est quatuor maximis cjusdem
Sphærœ circulis, vol superficiei convexes cylindri cireumseripti.

Sphærarum superficies inter se suut ut quadrata earum diametrorum.

Qutclibct Sphæra æqualis est duabus tcrtiis partibus cylindri circumscripti.

Nonnulli credidcrc luce thcorcmata Euclidis Elcmcntis evanuisse tem-
porum inclemeutià 3 sud falso. Hæc cnim theoremata qua: demonstrari non

» possunt nisi ope quatuor primorum postulatorum in initio primi libri de
Sphæïîlî et Cylindro positorum , demonstrari non potuerunt ab Euclide ,
qui busc Archimedis postulata non admiscrat.
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P R E F A C E. xin’étudiait pas la Géométrie dans Euclide, faisait la même chose que celui

qui voudrait apprendreplegrec et’le latin, en lisant les ouvragestmodemes
écrits dans ces deux languisse. ’

Les théorèmes suivants, qui se trouvent ordinairement dans tout traité
élémentaire de Géométrie , ne se trouvent pas dans les Éléments d’Euclide:

Les circonférences de cercles sont entre elles comme leurs diamètres.

Un cercle est égal à un triangle rectangle dont un des côtés de l’angle

droit est égal au rayOn, et dont l’autre côté de l’angle droit est égal a la a

circonférence. . ILa surface convexe d’un cylindre droit est égale à un rectangle dont:
la hauteur est égale au côté du cylindre, et dont la base est égale à la
circonférence de la base du cylindre, cubien d’un cercle dont le rayén
est moyen proportionnel entre le côté du cylindre et le diamètre de sa

base. 4 . w - j I V ’ .La surface d’un cône droit, la base exceptée, est égale à un triangle
rectangle (10.1311 untïdcs côtés «de l’angleèdroit cet égalait côté du cône, et

-’ weekciïeaeféteecs de labris?) du
cône, ou mais un cercle (lunule rayori’Èl-moyén.proportionnel’entre

le côté du cône et le rayon du cercle qui est la base du cône.
Lessurfaees convexes des cylindres droits et semblables, des cônes droits

et semblables, sont entre-,elles’comme les diamètres des bases de ces cylin-

dres et de ces cônes. Ç i " ’ " o A, - .
La surface d’une sphèreest égale à quatre grands cercles, ou à la sur-

’face,c9nveage-du,cylindreî.circonscrit. r ’ ’ ’
d’eau pu

Les surfaccsldesgsphères sont entre elles comme les quarres. de leurs

diamètres. lUne sphère est. égale aux deux tiers du cylindre encensent.

V ’ r l Des personnes oritpensé que cesthéOrèmes avaient disparu des Éléments

d’Euclide par l’injure des temps; «c’estçu’ne erreur. Ces théorèmes, qui h

pine peuvent se démontrer qu’à l’aide des quatre premières demandes placées

au commencement du premier livre de laSphère et du, Cylindre,i n’ont
pu l’être par Euclide, qui n’avait point admis ces demandes d’Archimàde.



                                                                     

m   PRÆFATIQ
Forsan dici potes; solam djssimilitudiuem quœ intercedit Euclidis inter

et Archimedis methodqm, consistera in rejectione Ve] in admissione postu- *
latorum de quibus hîc incidit sermo. -  

In præfatione ineæ versionis lihrorum I , 2, 3, 4, 6, Il , 12 Elemen-
torum Euclidis, quœ anno 1804 ediLa fuit, suscepi m.unus edendi versiones
operum completorum Euclidis, Archimedisquc et Apollonii. Mea versio
operum Archimedis vulgata est anno 1808; quo quîdemwtempore, ver-
tendis Euclidis operihus ultimam manum admoveram. Sed antequam prelo
subjiceretur, consulere, volqî codices manuscriptos bibliothecæ imperialis de
Plurimis locis qui videbiantur mulilati .ve] corrupti in edi’tione Omniæ 7
qgâ «usus .fueram-in conveçûéndo Euclide. Hi codices , trcs et viginti

numero, mihi commissiïfuerunt, et statimanimadverti cditionem Oxoniæ
nullius homme manuscriptorum esse exemplar; bos omnes manuscriptos
explere lacunas, et restitùere locus corruptos in editionc basilicnsi et in
editione Oxonïæ quænih-îl, aliud est quam ejus exemplar. Quin etiam infim-

a’dvcni hos omnes manuscriptos, manuscripto 190 tantum excèpto, inter
se esse ferme conscntaneos; manuscriptum autcm 190 expl’ere lacunes ,
restituere locos corruptos qui ope aliorum manuscriptorum nec chIÇbantuç

î

i

necrcsnteelgggâyfgfig;’ î- v ’ s .s
î .772 lkîk’l

Manuscriptus 190m1 bibliothecam vaticapam Pçrfiî’rîebât’ :’ ÎsBOnïâïLule-

tiam’a comite de Palme fait missus. . . " . ’
ù In manuscripto græco 9.348 , sub finemsæculidéifiâ-.Sèàti:exàrato,r.quique

cùntinet Euclidis Data cum quinque Yâücan’is manuscriptis I
græcis collata a Josepho Aurià , celebniiÏgeeIfiflrâQ’nec Imam quidam repe- , ’
rias e pretiQsissimis ,lectionibus manuscçipti 190 variantibusl; piabare’ . s l .
videtur hune manuscriptum 31111110 temszris in Canà fuisse   - "Ï

desideratum. s l . e ’ a ’Manuscriptus 190 1nantlsçgfiiptogfim exeunîefhono 15330110 exaratomm «

n . . ., . .. * . 3494 ï . .1a 01mm ,præ se fart 1nd101a; alq.;vexo,manusïcg;pt; sperunent ad sæcula multo

l H01; manuscripto næhilçqmmisségstatim in animum incidit edere græce,
’ latineget galli’ce ElemèÎntà et Data, sala procul dubio quæ supersint Euclidis

recetçtiora. e r . . s

,-.,A , 4*vmfw"r ’ ’ ’-V v



                                                                     

P R la F A C E. » xiij
On pourrait peut-être dire que la seule différence entre la méthode

d’Euclide et celle d’Archimède, consiste dans le rejet ou l’admission des

quatre demandes dont je Viens de parler.
Dans la préface de ma traduction des livres 1 , 2, 3, 4, 6, I I, 12 des

Éléments d’Euclide , qui parut en 1804 , je pris l’engagement de publier
les traductions des œuvres complètes d’Euclide, d’Arcliimède et d’Apollo-

nias. Ma traduction des œuvres d’Archimède parut en 1808. A cette
époque j’avais mis la dernière main à la traduction des œuvres d’Euclide.

Mais avant de la livrera l’impression, je voulus consulter les manuscrits
(le la bibliothèque impériale sur les passages qui me paraissaient tronqués
ou altérés dans l’édition d’0xlbrd, d’après laquelle j’avais fait ma traduc-

tion. Ces manuscrits , qui sont au nombre de 23, me furent confiés, et
je ne tardai pas à m’apercevoir que l’édition d’Oxford n’est la copie d’aucun

de ces manuscrits g que tous ces manuscrits remplissent des lacunes, et
rétablissent des passages altérés qui se trouvent dans l’édition de Bâle,

et dans celle d’Oxford qui n’en est que la cepie. Je remarquai aussi que
tous ces manuscrits, le n° 190 seul excepté, sont à peu de choses près
conformes les uns annamites; que le u° 190 remplit des lacunes, et
rétablit des passages altérés, qui ne peuvent pas l’être à l’aide des autres

manuscrits. iLe manuscrit 190 appartenait à la bibliothèque du Vatican : il fut
envoyé de Rome à Paris par le comte de Pelusc.

Dans le manuscrit grec n° 234.8, qui est de la fin du seizième siècle, et
qui contient les Données d’Euclide collationnées par Joseph Auria , géomètre

célèbre, avec les cinq plus anciens manuscrits grecs (le la bibliothèque du
Vatican, on ne trouve aucune des précieuses variantes du manuscrit 190,

ce qui semble prouver que ce manuscrit n’était pas alors à la bibliothèque

du Vatican. .Le manuscrit 190 porte tous les caractères des manuscrits de la fin du
neuvième siècle , tandis que les autres appartienent à des siècles beaucoup
plus rapprochés de nous.

Étant dépositaire de ce précieux manuscrit, je me déterminai, sans ba-
lancer, à donner une édition grecque, latine et française des Éléments et

Nmæ--« . L A »-V .V glue - r" .ffianxVP--»»va x "a fi X I x x



                                                                     

xiv a P R Æ F A Îi.’ I O.
opera. Que-proyer, Contuli manuscriptum 190 cum cditionc (houka,
exaraviquc iccliducs variantes in margine operi impressi.

His perfectis, ad variantes lectioncs margini appositas sedulus attendi,
et aliis manuscriptis acccrsitis, banc aut illam lectionem variantem in edi-
tionem parisiensem adam-.5 , val ab ca rejeei. Manuscriptum 190 potier-cm
habui, quotieseumque nullaçnihi fuit ratio ont liane aut illam lectionem
piaillerrem.

Tcxtum græcum sic constitutum in latinum converti, et quarantaines,
ex Variantibusquas admiseran: lectionibus, mutari fuit Opporluuum , lune
in versione gallicà mutata sunt.
. Mça latina versio ad YCllJUIH textui græco congruit, nisi quid pcculiare

que CO(’g8Fll ut. Sectzs laceront. Nonnulli in meà versione LMJFUX’I’CHË forte

hellenismi , am: salien) qnædam’locutiones a quibus lingua latina abhorv
rare videtur. llias quide vitare potuissem; scd inca versio cum texlu
græco minus fuisset consentanea.

De meà convertendi rational, viros in græca latinaque lingnà versatis-
simos constiluiqgfiàfiîü’élâ’riibre ,’ secrelarius perpetuus classis scientiarum

physicaïrurn et”niatliematicarttni Instituti iinpcrialis Franciae, necnon Uni-
versitatis imperialis quæstor, menin Versionem dignatus est perpenderc , et
utilia mihi (lare consilia. Hum (si de re ad me seripsit epistolam :

Parisiis , 9.0 februarii 1312.

Cam voluptate lcgimus sax prima relia toi Euclidis trilinguis.Tui commissarii desiderium
enuntim-crant tithlltll cdilum Euclidis textuut græcum expurgatum omnibus lncmlis
quas eastigavisti mauuscriptorum ope, et locuplclatum ’Omnib-us incremcntis qua: tibi
suppeditaveruut mauuscripli z mon corum omniumque doctorant explebis desiderium.

Multum probo quod eonstitulum habuisti reddere Versioncm latinam (am couscntaneam
quam utraque Iiugua ferre potest. Græeis erant duæ via: lndlCûlHlUFllm casumn obliquoruiu ,

terminatio scilicet et articulus 5 quando vina earum duarum rationum ces (lotiriebat,
quod scepe in geometriâ contingit, articulus satis erat ad omncm tollcudam duliiLalionein.



                                                                     

- PRÉFACE ndes Données d’Euclide, qui sont certainement les seuls ouvrages qui nous
restent de ce géomètre à jamais célèbre. Pour cela, e comparai le manuscrit
190 avec l’édition d’Oxibrd, et j’écrivis les Variantes en marge de l’on-

Virage imprimé.

Çe travail terminé , j’examinai attentivement les variantes marginales,
et a l’aide des autres manuscrits, j’adoptai ou je rejetai, pour l’édition de

Paris, telle ou telle variante. Le manuscrit 190 a toujours en la préfé-
rcuce, toutes les fois que je n’avais pas de motif pour préférer une leçon

une autre. ILe texte grec étant ainsi arrêté, je le traduisis en latin, et je lis a la
traduction trançaise les changements exigés par les variantes que j’axais
adoptées.

Ma traduction latine correspond mot pour mot au texte grec, à moins que
quelque règle particulière ne m’ait forcé de faire autrement. On trouvera

quelquelbis des hellénismes dans ma traduction, ou du moins certaines
expressions qui sçmèjær SZÉcaüçîer pnnlpeq, du génie de la langue latine.

J’aurais pules éviter; mais ma traduction’Ia’urait’été’mOi’ns fidèle. A

J’avais soumis mon système de traduction à des persOnncs versées dans
la langue grecque et dans la langue latine. M. Delambre, secrétaire 1:;(3Fpétucl

de la classe des sciences physiques et mathématiques de l’Institut impérial
de France et trésorier de l’université impériale, eut la complaisance de

l’examiner avec soin, et de m’aider de ses sages conseils. Voici la lettre
qu’il me fit l’honneur de m’écrire à ce sujet z 4 a

Paris, ce 20 février 1812.

’MONSIEUR , j’ai lu avec plaisir les si: premières feuilles de votre Euclide en trois langues,

Vos commissaires avaient exprimé le voeu de voir paraître une édition grecque du texte
d’Euclide , purgée de toutes les fautes queles manuscrits vous ont fait rectifier , et enri-
chie de toutes les additions qu’ils vous ont fournies: vous allez remplir leur vœu , et celui
de tous les savants.

J’approuve beaucoup le parti que vous avez pris de rendre la version latine aussi litté-
rale que le permet le génie des deux langues. Les grecs avaicn; deux moyens pour indiquer
les cas obliques, la terminaison et l’article; quand l’une de ces deux ressources leur man-
quait, comme il arrive souvent en géométrie, l’article suffisait pour ôter toute incertitude.



                                                                     

. n 7* r wxv] P n 1E r A 1 I Û.
Tibi autem in linguâ latinâ hæc via non oral; tua versio mimis consentanca, sænc absenta

1

finissez. Èomm qui le præcessnrunt exnznplo , usus os pronomine ipso , [fin-us, 1775i. Non
ignoras mihi câ de re aliquiil fuisse ixnzsilnlionis ; loculionibus illis fluai Ar , ipsi A51",
nntcposuissem 1ms loculiones [incas Aï, angulo ABF, quod longiusculum est.

Sed quouîum omucs geomelmi-uzn STŒCOI’UIII inlcrprctes jnmdudum iisdcm interpola-

tionîbus usi Sllnt, Cupessivisli recta sium brevissimam amovendorum impedimeniorum qua:
singulis momcuzîs occurrunt, me.

Ad aignificandum duos angulos eumdcm verticem et latus commune
habentes super eâdem rectà collocatos esse, grince dicitur : a; èçafâ’ç 7101421.

Commandini, Torcili , etc. exemplo, bas trcs græcns voces converti in lias
diras voces latinas : deinceps anguli. Sam qui me dehorlali surit al) ulcndo
vocc hÎlC (1657106123 , quia , inquiebant, (Ieùzceps in linguù lalinà rerum or.

dinem numquam significavit. Non illis morcm gessi. Nom, cumin Thcsaum
linguœ làLinæ Bobcrti Slephaniyedito Lipsiæ nunc I739 , legissem : duo
deinceps rages. Tl’r. Liv. [huera (lande (lez’nceps (lm; durit. TIT. LIV.
Bis perfectis collocniisqne alfas deincep.s- rates jzmgebat. (35:5. fileront
(1])ch majores hune epzzlnmm fiziue ut deinceps qui occubarent, ca-
nerent. Cm. , etc. pro Carlo habui Timm-Livium, Cæsarcm et Ciccro-
nom, etc. vocem deincæps eodem sensu accepissc , que ego acceperam.

Quod ad versionem gaiiicam minet , ca cum textu græco mm conscntanea
est quam pot mm linguam licct.

Sub finem cujusqne tOmi collocavi recensioncm accuratissimam omnium
variantium mon: mlitionis cum manuscripto 190, et cum editione Oxoniæ;
ita ut harum lecLionum t’ariantium ope , possit , si (luis velit, hahcre
manuscripti 190 cxemplar huic plane coagulum.-

Ad calccm tomi ultimi , qui hoc anno 1814 curfente cdctur, adjicientur
animadversioncs in variantes lectiones insignissimas, et in quosdam locos

Euclidis. LSummà diligentià usus sum ut mea editio quam maxime emendam essai;
specimiua a me prælectq,, 16cm fuerunt deinde a D. Jannet, nccnou a
D. Pazris, moi opcris editore, rursusque a me reiccta. In nullo spccimme



                                                                     

Ët 4 1 UnPl R Î A C L. xv1j
Vous n’aviez pas cette ressource en latin; votre version trop littérale d’été souvent obs-

cure. A l’exemple de ceux qui vous ont précédé , vous vous êtes permis l’emploi du pro»

nom ipse, ipsz’us, ipsi. Vous savez que j’avais à. cet égard quelque scrupule; au lieu de
ipsi Ar, ipsi Anr, j’aurais mieux aimé Iineæ AF ,angulo ABP , ce qui est un peu plus long.

Mais tous les traducteurs des géomètres grecs vous ont déjà donné l’exemple de pareilles

intercalations , et vous avez bien fait de choisir le moyen le plus court pour vous tirer d’un
Iembarras qui renaît à chaque instant , etc.

Pour exprimer que deux angles, qui ont le même sommet et un côté
commun, sont placés sur une même droite, le grec dit : ai épiât; me".
A l’exemple de Commandin , de Torelli , etc. j’ai traduit ces trois mots
grecs par deinceps anguli. Plusieurs personnes m’avaient invité à ne
pas me servir du mot deinceps, parce que, disaient-elles, le mot dein-
ceps n’a jamais en latin exprimé l’ordre des choses. Je ne me rendis pas à

leur avis. Car, ayant lu dans le Trésor de la langue latine de Robert
Étienne , édition de 1 739: duo deinceps reges. TIT. LIV. F unera deinde

deinceps duo durit. TIT. LIV. Hi: perfectis collocatisque alias dain-
ceps rates jungebat. (Les. Morem apud majores hune epularum fuisse
ut deinceps qui occubarent canerent. Cic., etc. il me parut démontré
que Tite-Live, César, Cicéron , etc. donnaient au mot deinceps la même

signification que moi. l
Quant à la traduction française, elle est aussi littérale que le permet lex

génie de cette lingue. . g
J’ai placé à la fin de chaque volume la liste exacte de toutes les variantes

de mon édition avec le manuscrit 190 et l’édition d’Oxford. Par le moyen

de ces variantes, on pourrait, si on le désirait, 5voir une copie du ma-
nuscrit 190 qui lui serait parfaitement conforme. ’

Le dernier volume, qui paraîtra dans le courant de 18th, sera terminé
par des observations sur les variantes les pluslremarquables , et sur quelques
passages d’Euclide.

J’ai fait tous mes efforts pour que mon édition fût de la plus grande
correction; les épreuves , après avoir été lues par moi, ont été lues par

M. Jeunet, par M.’Patris , éditeur de mon ouvrage, et relues encore par

i c



                                                                     

un 1 ’PRÆFATIQ
prias subscripsp, prolo subjiciatur, quam illud mendis omnibus fuisset
expurgatnm. Ope crratorum ad finem ultimi tomi. collocatorum , corrigi’
poterunt mendæ , si-quas detcxero in legendo perattentc opere impresso.

D. Nicolopoulo, smyrnæns, vir eximià doctrinà commendabilis et dili-
’ .gentissimus entendalor, sponte sua legit plurima specimina. D. Patris, qui

linguam græcam, latinam et gallicam diu excoluit, summà cura et diligentià
usus est ut men editio prelis gallicis honori csset; in speciminibus legendis,
versionem latinam et gallicam cum textu græco perattcntc comparabat,
et margini notationes apponebat.

Ex lectionibus variantibus tomi primi, quædam præsertim sunt no-

taudæ. ’In omnibus cditionibus grœcis ct latinis postulata 4, 5, 6 inter com.

munes notiones collocata sunt. ’
Demonstratio pr0p0sitionis scptimæ libri primi duos habet casus, et

tamcn unus solum casus demonstratur in omnibus manuseriptis, nullo
excepto, et in edntionibus Basiliæ et Oxoniæ. secundus casus est cum
punctum A incidit in triangulum ABr, vel punctum r in triangulum ARA. Ut
secundus casus demonstraretur, antea demonstrandum fuerat, lateribus
æqualihus trianguli isocelis productis, angu’los sub basi inter se aequalcs esse;

quod quidem Euclides demonstrfivit in propositione quintâ , et hoc tantum
propositionis septimœ causà , quandoquidem, propositione septimà excepta ,

hæc demonstratio nullum usum habet in reliquis Euclidis Elementis; ex
hoc manifeste sequitur ,.inquiunt omnes Euclidis commentatores, textum
græcum propositionis septimes esse mutilatum. Omnes commentatorcs in
errore versabantur. F igura incomplcta erat in omnibus manuscriptis et in
omnibus editionihus. Secundam descripsi figuram; produxi rectas Br, sa,
et demonstratio completa fait, in textu græco nullà voce mutatà.

Demonstratio propositionis si; tcrtii libri trcs casus hahct. Posito cnim A
super r, et puncto a super A , oportct demonstrare segmentum ses non



                                                                     

PRÉFACE mmoi. Je n’ai jamais donné de bon à tirer que je nc’me fusse assuré au-

paravant que toutes les corrections avaient été faites. Par le moyen d’un -

errata, que je placerai à la fin du. dernier volume, on pourra corriger
les fautes qu’une lecture très-attentive que je ferai de l’ouvrage imprimé

m’aura fait découvrir. a
M. Nicolopoulo , de Smyrne, homme recommandable par ses rares talents

et très-habilecorrecteur,abien voulu lire un grand nombre de mes épreuves.
M.,Patris, qui a cultivé long-temps les langues grecque , latine et française,
s’est donné des peines infinies pour que mon édition fît honneur aux presses

françaises; en lisant les épreuves, il avait soin de comparer soigneusement
la version latine et la version française au texte grec, et de me faire des
observations marginales.

Parmi les variantes de Ce premier volume, il’cn est quelques-unes qui
méritent surtout d’être remarquées.

Dans toutes les éditions grecques ct latines, les demandes 4, 5, Œont
placées au nombre des notions communes.

La démonstration de la proposition 7 du livre 1*r a deux cas , et cepen-
dant un seul cas est démontré dans tous les manuscrits sans exception , et
dans les éditions de Bâle et d’0xford. Le second cas est celui où le point A

tombe dans le triangle un, ou bienle point r dans le triangle ARA. La dé-
monstration du second cas cxige qu’il soit démontré auparavant que les
côtés égaux d’un triangle isocèle étant prolongés, les angles au dessous de

la base sont égaux entre eux; et c’est ce qu’a fait Euclide dans la proposi-

tion 5, et ce qu’il n’a fait que pour la. proposition 7, puisque, hors de là,
cette démonstration n’est plus nécessaire dans le reste des Éléments d’Eu-

clide; d’où il suit évidemment, disent tous les commentateurs, que le
texte grec de la démonstration de la proposition 7 est tronqué. Tous les
commentateurs avaient tOrt. La figure était incomplète dans’tous les ma-
nuscrits et dans toutes les éditions. J’ai tracé une seconde figure; j’ai pro-

longé les droites Br, sa, et la démonstration s’est trouvée complète, sans

que j’eusse changé un seul mot au texte grec.

La démonstration de la proposition 24 du livre trois a trois cas. En effet,
le point A étant. sur le point r, et le point ssur le point A, il faut démontrer



                                                                     

X3 PRÆFATIO.pesse incidere vel intra segmentum AZA , vel extra, vel partimintra et partim
extra; hi tres casus in manuscripto 190 et in editione parisiensi demons-

trantur. nSed in omnibus aliis manuscriptis, et in omnibus aliis editionibus græcis,
tantum- demonstratur segmentum AEB non incidere posse partim intra
segmentum TZA, et partim extra. Commandinus dal; aliorum casuum de-
monstrationcm. At Robert Simson ex propositione 24 eximit partem quam
propositioni 23 adjungit.

In propositione 26 libri sexti locus quidam minime intelligi poterat,
lectio varians tcrtia omnem ex eà obscuritatem di5pulit.

Gregorius, de corollario propositionis 19 libri quinti sermonem habens,
sic loqnitur : Corruptissimus est [sic locus,- nec ope veterum exempla-
rium restitui potest : versimzem ideo mutavimus, ut sensus com-taret.
Cluvius in locum hujus corollarii allcrum sulididit. Robert Sinzson dicit:
« 118c corollarium manifeste ostendere librum quintum a geometriæ
» ignaris corruptufn fuisse, ct hoc corollarium nullo modo pendere ex
n propositione 19. n In hoc errat Robert Simwn , et illum sæpissime
errare. in mais animadversionibus ostendam.

O

Gregorii versio intèllcctuèst perdiflicilis.

Suppressi tertiam vocem corollarii mixe". Loco proportionis : à; -rà AB me;
73’175 0519; f5 1537175; 1-5 ZA , SCIFÎPSÎ liane proportionem : ai; -rà A13 vrpriç’rà TA 057»; 734313

muât 73 r2; ioco tandem proportionis : à; «ra A8 ne); 1-3 AE 031m; 76 m 74:8; 75 r2,

scripSi banc pr0portionem : à; 73 A8 vrpàç 18 En «in; 13 A1" qui; 1-5 2A. Ope harum

levium correctionum corollarium evasit inconcussum.
In meà editione, phrasis m1949» «Pi à; 73 AB qui; 73 EB 031m: 73 Ar 717:3; 73 2A ,

s’ed ostensum est ut AB ad EB ita Ar ad 2A. ( 19’. 5 ) , manifeste Iocum
habet harum duarum phrasium z 263.346» à à; «à AB wpàç 13 pas 037w; «à En "9è; Ta

2A , Ëra’AÂœE âge: à; «à A13 «Pa; «a EB 037w; Ta m me; Ta 2A, ostensum autem est ut

A8 ad rA ita EB ad 2A (19. 5); alterne igitur ut AB ad mita TA ad 2A ( 16. 5.).
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que le segment A153 ne peut tomber ni en dedans du segment AZA , ni en
dehors , ni partie en dedans et partie en dehors. Ces trois cas sont dé-
montrés dans le manuscrit 190 et dans l’édition de Paris. p

i Mais dans tous les autres manuscrits et dans toutes les autres éditions
grecques, on démontre seulement que le segment A131? ne peut point tomber
partie en dedans du segment r2A et partie en dehors. Commandin donne
la démonstration des deux autres cas. Robert Simson retranche une
partie de la proposition 24, qu’il ajoute à la proposition 23.

Dans la proposition 26 du livre six, il y avait un passage tout à fait inin-
telligible g la variante 3 en a fait disparaître l’obscurité. l

Grégori, en parlant du corollaire de la proposition 19 du livre cinq,
s’exprime, ainsi : Corruptissimus est hic [cous ; nec ope veterum exem-
plarium restitui potest : vers-ionem ideo mutavimus , ut sensus cons-
taret. Clavius a remplacé ce corollaire par un autre de sa façon. Bbbert
Simson nous dit que ce corollaire prouve manifestement que la cinquième
livre a été corrompu par des ignares en géométrie , et que ce corollaire ne

dépend en. aucune manière de la pr0position 19. Robert Simson a tort ici
comme dans une foule d’autres occasions , ainsi que je le ferai voir dans
mes remarques.

La version de Grégori est inintelligible.

J’ai. fait disparaître le troisième mot du corollaire mixe... A la place de
si; 15 A8 risée 73 TA sans; 73 E3 r93; 73 1A, j’ai mis ai; 13 A3 7793; 7313A i571); 73 A5 71’133;

7311 ; et à la place de ai; 73 A8 717:6; ’15 AE 051w; 73 m wpàç 73 Il, j’ai écrit à; 1-3 An

me; 75513 sans; 7a At 793; 7a 2A. Par le moyen de ces légères corrections , le c0-

rollaire se trouve rétabli dans toute sa pureté. I
Dans mon édition, la phrase m7366" t; à; 7è AB vrpàç 7a en 06760; 7è A1” 795; 76 2A,

mais on a démontré que AB est à en comme At est à la (19. 5) , tient évi-
demment lieu de 3515749" (Fi ai; ’rà A8 mais; 73 rA mina; 73 E8 api; 73 2A , Êm’Htaf 59a

à; 7è au 798; 7è en oô’w; 73 ra 7,73; 7è 24, mais on a de’montre’que AB est à ra

comme En est à 2A (19. 5); donc par permutation AB est à en comme ra
est à 24 (x6. 5).



                                                                     

nij P R Æ F A T I O.
Euclides hoc corollariu-m mutare potuisset in theorema, hoc modo :
Si maguitudines compositæ (Ü sint picportaionales , p10portionales erunt

per conversmncm.

Z Al

Sint maguitudincs composilæ AB, AH, 1A, r2, et sil: A3 ad A5 ita ra ad rz;
dico per conversionem. ut AB ad en ita esse ra ad 2A.

Quoniam cnim ut au ad AIE ita ra est ad rz, alterne igîtur ut A8 ad ra ira
est AE ad rz (16. 5); ostensumputem est ut A8 ad FA ila esse EB ad 2A (19. 5);
alterne igitur ut A8 ad 153 ita est ra ad ZA, hoc est ut AB ad AB-AE ita est ra
ad rA-rz (16. 5); quod est per conversionem. Quod erat demonstrandum.

In Lextu græco manuscripti 190, ncquaquam agitur de circulorum secto-
ribns in ultima sexti libri propositione. Malins aliena inter lineas et in
margine manuscripti exaravit omnia qnæ ad sectores attitrent, et qua: adsunt
in textu græco omnium aliorum manuscriptorum et in editionibus Basiliæ
et Oxoniæ. Hoc addimentum , quod in meam editionem admittere non de-
buissem , textui a Theone factum est. Sic loquitur Theon in suis in Alma-
gestum commentariis, p. 50,1. 7, edit. Basiliœ, anno 1538 : a 371 à et 27H
in)! 16:91:51! rayait "fait; àMn’Àou; n’ait (Ë; ai 7m14: i9, 5V paginas: ÊéJëiz’mt in?) iv Tiî

Exto’m Tôt nolxeiwv 7.713; 797 727m 705 Écrou Môme. » Quod autem in æqualibus

. circulis sectores inter se sunt ut anguli in illis positi, ostensum fait
a nabis in. editione Elementorum (ulfinem libri serti. I

Hoc Theonis addimentum, quod in subsequentibus nullum liabet usum,
Euclidis [estinationi moram affert. In libris præsertim 10, 14, 15, necnon
in Datis bene militas surperfluitates reperias quagum nullam in textu manu-
scripto 190. 0b id præcipue Euclidem mirati sunt quod ille ad. prOpositum
directe tendit , numquam de Vià declinans sua demonstrandi causa quæ ad
progrcdiendum nequaquam snnt necessaria. Sed hoc soli manuscripto 190
convenire potest ; itaque non absurde conjecerim emendatum .Eticlitlis

0) Quatuor maguitndînesdicuntur compositæ , quando secuuda est quædam fractio prima: , et
quarta quædam fi-actio tertiæ.



                                                                     

ù t PRÉFACE. xxiijEuclide aurait pu donner à ce corollairela forme d’un théorème, en disant:

Si des grandeurs composées (*) sont p1-0portionnelles, elles sont pro-

portionnelles par conversion. c

A E BZ Al Soient les grandeurs composées AB , A13, ra, Il, et que AB soit à AE comme

Il; est Il; je que Par conversion AB’CSÎ. à EB COURBE? TA CSt à 2A. i
Car, puisque A3 est à AIE comme TA est a r2, par permutation A3 est à 1A -

comme A15 est à r2 ( 16. 5) ; mais on a démontré que AB est a 1A comme en
est à la (19. 5); donc, par permutation , As est à EB comme ra est à la, c’est-

à-dire que AB est à A8 -AE comme ra est à rA-rz (16. 5); ce qui est par con-

version. Ce qu’il fallait démontrer. y b
Dans le texte du manuscrit 190 , il n’est nullement question de secteurs

circulaires dans la dernière proposition du livre 6. Une main étrangère a
interligné et écrit en marge de ce manuscrit ce qui se trouve de relatif’aux

secteurs circulaires dans le texte de tous les autres manuscrits, et dans les
éditions de Bâle et d’Uxford. Cette addition au texte , que je n’aurais pas

dû conserver , est de ’lliéon. Voici ce qu’il dit lui-môme dans ses com-
mentaires sur l’Almageste, pag. 5o , l. 7, édit. de Bâle, 1538 : a 871 dt 11:27;
7511W xu’xÀmv trayait 7171i; 2270.0011; eia’iv ai; ai 701’121 Ëtp’ div fleCtinam flâna-nu tipi? iv 7;? infant

763v n’a-01959191111 77,155 ’15 717.11 7017 311700 BÏCAuw. )) J’aiidne’montre’ dans mon édition

des Éléments, et à la fin du siæième livre , que dans les cercles égaux

les secteurs sont entre eux comme les angles places dans ces cercles.
Cette addition de Théon , qui n’est d’aucun usage dans la suite, ne sert

qu’à retarder la marche d’Euclide. On trouve dans les livres 10, 14, 15
surtout, ainsi que dans les Données , une foule de pareilles superfluités dont
aucune n’est admise dans le texte du manuscrit 190. On a toujours admiré
Euclide en ce qu’il marchait directement vers son but, sans jamais s’écarter

de son chemin, pour démontrer ce qui ne lui était pas. nécessaire pour aller

en avant. Mais cela n’est vrai que pour le seul manuscrit 190; c’est pour-

(*) Quatre grandeurs sont dites composées , lorsque la seconde est une fraction de la pre-

mière , et que la quatrième est une fraction de la troisième. fi



                                                                     

xxiv PRÆFATIO. Ütextum in hoc manuscripto contineri, aliosque manuscriptos nihil aliud
esse quam editionis vulgatæ a Theone exemplaria. Non diffiteor tamcn
editione in mcâ quasdam adesse superfluitates, quarum indicem ad calcem
animadversionum subjiciam , hoc est, indicem instituam omnium quæ
licet sublata subsequentibus nullo modo obesse possunt.

Corollarium propositionis 15 primi libri suppressi , quamvis eâdem
manu in margine man uscripti 196 exaratum sit, quia hoc corollarium non
præ se fert signum quod in hoc manuscripto monct in margine exarata ad
textum pertinerc, ac insuper hoc corollarium’tantum adest in textu unius
ex manuscriptis , quia tandem hoc corollarium in subscquentibus nullum
habet usum.

Definitio 5 sexti lihri eâdem manu in me. pagina cxarata est cum signa
quod monet eam ad textum pertinere; sed manifestum est erravisse trans-
criptorem. Eam suppressi, quia nullum in Euclidis Elementis usum habet.
Robert Simson sex paginas in-4° scripsit probandi causâ illam a Geometriæ
ignare in textum fuisse admissam.

Non plura’dieam de lectionibus meæ editionis variantibus; lectori se
certiorem facere licebit permulta evanuisse menda typographica, neenon
et plurimos locos obscuros vel corruptos, vel detruncatos, præsertim in
libris Io, 14, 15, et in Datis; Euclidisque textum permultis superfluita-
tibus me curante fuisse cxpurgatum.

Dixi Euclidis in omnes linguas conversa fuisse opera et commentariis
illustrata; editiones et versiones notabilissimae Euclidis hac sunt:

Campanus primum inllatinum ex arabico convertit Euclidem. Hæc
versio Venetiis anno 148.2 edita, comprehendit quindecim libros. Ele-
mentorum.

Zambertus, venetus, ex græco convertit in latinum quindeeim libros
Elementorum et Data Euclidis. Hæc versio edita fuit Parisiis anno 1516,
deinde Basiliæ anno 1537 et anno 1546. Euclidis Data adsunt tantuni
in duabus posterioribus editionibus.
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quoi il me serapermis de penser que ce manuscrit contient le texte pur d’Eu-
clide, et que les autres ne sont que des copies de l’édition de Théon. J’avoue

cependant qu’il existe quelques superfluités dans le manuscrit 190, et par
conséquent dans mon édition; j’en donnerai la liste à la suite de mes remar-

ques, c’est-à-dire, que je donnerai la liste de tout ce qui peut se supprimer
sans nuire à ce qui.suit.

J’ai supprimé le corollaire de la proyositiou 15 du premier livre, quoi-
qu’il soit écrit de la même main dans la marge du manuscrit 190, parce que
ce corollaire n”est pas précédé du signe qui, dans ce manuscrit, sert toujours

à indiquer que ce qui est écrit en marge doit faire partie du texte, parce
que ce corollaire ne se trouve que dans le texte d’un seul manuscrit, et
enfin , parce qu’il n’est d’aucun usage dans la suite.

La définition 5 du sixième livre est écrite de la même main au bas de la

page, et avec le signe qui indique qu’elle doit faire partie du texte; mais il
est hors de doute que c’est une faute du copiste. Je l’ai supprimée, parce
qu’elle æ’est d’aucun usage dans les Éléments d’Euclide. Robert Simson

a écrit six pages in-4.° pour prouver qu’elle a été introduite dans le texte
par un ignare en Géométrie.

Je n’en dirai pas davantage surles variantes de mon édition; le lecteur pourra
s’assurer lui-même qu’elle a fait disparaître un très-grand nombre de faut-es

typographiques , beaucoup de passages obscurs ou altérés, ou tronqués, sur-

tout dans les livres 10, 14, 15, et dans les Données , et que j’ai purgé le
texte d’Euclide d’un très-grand nombre de superfluités.

J’ai dit que les œuvrestd’Euclide ont été traduites et commentées

dans toutes les langues; voici quelles sont les éditions et les traductions
les plus remarquables.

La première traduction latine que nous ayons d’Euglide est celle de
Campanus, qui parut à Venise en 1482. Cette traduction , qui a été faite
d’après l’arabe, contient les quinze livres des Éléments.

Zamberti, vériitien, traduisit en latin, d’après le grec , les quinze livres
des Éléments et les Données d’Euclide. Cette traduction , qui parut à Paris

en 1516, reparut à Bâle en 1537, et ensuite en .1546. Les Données d’Eu-

clide ne se trouvent que dans ces deux dernières éditions.
d,



                                                                     

xij PRÆFATEO.
Textus græcus quindccim librorum Elementorum Euclidis, cum com-

mentario Theonis et Procli, primum editus fait Basiliæ anno 1533, apud
Herwagem, celcbcrrimum typographum. Simon Grynæns tcxtûs grœci
fuit editor. Quindccim libri Elementorum editi fuerunt ex duobus manu-
scriptis qui Simoni Grynœo suppcditati fuerunt, alter Venetiisa Lazuro
Bayfio, alter Parisiis a Jeanne Ruellio.Commentarium Procli editum fuit ex
manuscripto inemcndato qui Oxonià Simoni Grynæo missus fuit a J canne

Claymando. . iA Candalla edidit, anno 1566, versioncm latinam quindecim librorum

Elementorum. -Commandinus unus optimorum geometrarum suæ ætatis, et apprime
nversatus in linguâ græcà et latinà, convertit in latinum quindccim libros
Elementorum ex tcxtu græco cditionis basiliensis. Hœc versio , omnium
Euclidis versionum , textui græèo crat maxime conscnlanca; illa cdita fuit
Pisauri anno 1572, et deinde anno 1619.

Versio latina quindecim librorum Elementorum quam Clavigs cdidit
Romœ , anno 1574 , est quam minime conscntanea; Clavius sibi concessit
facultatem commutândi in perniultis lacis tcxtum Euclidis; sed nonnullo
in pretio est commentarium quad suæ versioni adjunxit, quamvis nimio plus
sit diffusum.

Textus Agræcus Datopum Euclidis , cum versione latinà Hardiœi ,
editus primum fuit anno 1625.

Henrion cdidit, anno 1615 , versioncm gallicam quindccim librorum
Elementorum ct Datorum Euclidis. Hœc versio a textu Euclidis diiïert
singulis momentis.

Le .Mardele’ edidît, non muito post, alteram versionem gallicam quin- I
decim librorum Elementorum. Hæc vcrsio in permultis lacis diIÏert a textu

Eu’clidis. , ’Gregorius edidit Oxoniæ, anno 1 703, græce et latine, quindecim libros
Elementorum et Data Euclidis. Gregorius usus fuit; in quindecim
libris Elementorum , versione latinâ Commandini, et in Datis, versione
lutinai Hardiæi : quas duas versiones Gregorius ipse recognoverat.



                                                                     

l

P li F A (J Il. xxvijLe texte grec des quinze livres des Éléments d’Euclide avec le com-

mentaire de Théon et de Proclus, parut pou? la première fois à Bâle
en 1533 , chez Herwage, célèbre imprimeur. Simon Grynœus en fut l’édi-

teur. Les quinze livres des Éléments furent imprimés d’après deux manus-

crits grecs envoyés à Simon Grynæus; l’un de Venise, par Lazare Bayfius ,

et l’autre de Paris , par Jean Ruellius. Le commentaire de Proclus fut
imprimé , d’après un manuscrit très-défectueux envoyé d’Oxford à Simon

I

Crynæus , par Jean Claymandus.
Candalle publia, en 1566, une traduction laüne des quinze livres des

Éléments. I

Commandin , un des .plus grands géomètres de son temps , et homme
très-versé dans les langues, traduisit en latin les quinze livres des Éléments
d’après le texte grec de l’édition de Bâle. C’était, de toutes les traduc-

tions, la plus conforme au texte grec d’Euclide; elle parut à PÈÊI’O en I 572 ,

et ensuite en 1619. ’
La traduction latine des quinze livres des Éléments que Clavius publia

à Borne, en 1574, .n’est rien moins que fidèle; Clavius s’est permis de
faire de nombreux changements au texte d’Euclide; mais on estime le com-
mentaire qui acc0mpagne sa traduction , malgré sa très-grande prolixité.

Le texte grec des Données d’Euclide, accompagné d’une traductiOn latine

de Hardi, parut pour la première fois en 1625.
Henrion publia , en 16:5 , une traduction française des quinze livres des

Éléments, et des Données d’Euelide. Cette traduction diffère à chaque

instant du texte d’Euclide. l
Le Mardelé publia , quelque temps après, une nouvelle traduction des

quinze livres des Éléments. Cette traduction difière dans une foule d’en-
droits du texte d’Euelide.

Grégori publia à Oxford , en I703, en grec et en latin, les quinze livres
des Éléments et les laminées d’Euclide. Grégori fit usage , pour les quinze

livres des Éléments, de la traduction latine de Commandin, et pour les
Données , de celle de Hardi. Ces deux traductions avaient été revues par

Grégori lui-même. I



                                                                     

xxviij P R Æ F A T I O. -In bac editione, praeter quindceim libros Elementorum, et Data, adsunt
plura opera quæ procul dubio Euclidis non sunt; quod quidem Gregorius

ipse n0n diffitetur in suà præfatione. i
Robert Simson edidit, anno 1756, versionem latinam librorum 1 , 2, 3,

4, 5, 6, 1 1 , 12 Elementorum.

Robert Simson , in pluribus locis, commutavit textum Euclidis.
Dixi in bibliothecà impgriali adesse manuscriptos grinces tres et Vigiuti.

Enrum manuscriptorum secundum vetustatis ordinem hic est index :

N° 190. Is manuscriptus præ se fcrt omnia indièia manuscriptorum sub
finem noni saceuli exaratorum. Data proxime sequuntur librum ’1 3. Liber 1 4
et liber 15 post Data collocati sunt; quod in nulle contigit alio manu-
scripto. In mon editione eumdem ordinem sum secutus, ipsomet D. La-
grange suadâite.

N° 1038. Is manuscri )tus in uo decst initium Elementorum us ne ad

. . 1 7 . (.1 . . . qproposxtxonem oetavam secundi libri, incante undecrmo sæeulo exaratusv
videtur. Is manuscri3tus in uo de irebenduntur reli ua Elementa et* .. ,1. . 7 . . qData, lioma Pauses lu1t nussus a comite de Peluse.

N° 2’166. Is manuscriptus , in quo deprehenduntur tredeeim libri
Elementorum, duodecnmo saccule exaratus Videtur.

N° 2344. Is manuscriptus, in quo tantum deprehenduntur tredecim
priorcs libri Elementorum, sæculo duodeeimo exaratus Videtur.

N° 2345. Is manuscriptus, in quo tantum deprehendnntur tredecim
priorcs libri Elementorum, saccule decrmo tertio exaratus videtur.

0mnes ii manuscripti sunt membranacei; subsequcnles sunt cartacei.

I N° 2375. Is manuscriptus, in que deprehenditur Euclidis Geometria
cum scholus, sœculo deeimo quarto exaratus Videtur. .

N° 23’ 2. Is manuscri tus in uo deest initium us ne ad 1ro )ositionem.7 fr. . . P ’ . . . . ..23 primi librl, et. mquo deprebenduntur qumdccnn librl hlementorum ,

a o C
et Data, sæculo dec1n10 quarto exaratus Videtur. -

N° 2’62. Is codex in uo tantum de archenduntnr octo )PÎOTCS libri

1 v . . . l . . . .Elementorum , sub finem sæcull dec1m1 quintl cxaratns Vldetur.
N° 2346. Is codex, in que tantum deprebenduntur tredccim priorcs

librl Elementorum , sœculo decimo quinto exaratus videtur.
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PRÉFACE. i xxlx
Dans cette édition, outre les quinze livres des Éléments, et les Données,

on trouve plusieurs autres traité-s qui bien évidemment ne sont pas d’Eu-
clide ; Grégori lui-même en convient dans sa préface.

Robert Simson publia , en i756 , la traduction latine des livres 1 , 2,
3 , 4, 5, 6 , 1 1 , 12 des Éléments d’Euclide. C’est la traduction de Com-

mandin , revue par Robert Simson. ’
Robert Simson a fait de nombreux changements au texte d’Euclide.
J’ai dit que la bibliothèquê impériale renferme vingt-trois manuscrits

grecs. En voici la liste par ordre d’ancienneté :

N° 190. Ce manuscrit porte tous les caractères des manuscrits de la
fin du neuvième siècle. Les Données sont placées immédiatement après le
treizième livre des Elémcnts. Le 14° et le 15° livre viellent ensuite; ce
qui n’existe dans aucun autre manuscrit de la bibliothèque impériale.
J’ai suivi le même ordre dans mon édition , d’après le conseil de

M. Lagrange. a .N° 1038. Ce manuscrit, qui ne commence qu’à la proposition S du second
livre , parait être du commencement du onzième siècle. Il contient le reste
des Éléments, et les Données, il appartenait à la bibliothèque du Vatican; et il
fut envoyé de Reine à Paris , avec le manuscrit 190, par 11; comte de Poliise.

N° 2466. Ce manuscrit, qui contient les treize premiers livres des
Éléments , parait être du douZième siècle.

N° 2344. Ce manuscrit, qui contient seulement les treize premieis livres
des Éléments, parait être du douzième Siècle.

N3 2345. Ce manuscrit , qui contient seulement les treize premiers livres
des Eléments, paraît être du treizième siècle.

Tous ces manuscrits sont en parchemin g les suivants sont en papier.

N° 2373. Ce manuscrit, qui contient. la Géométrie d’Euclide avec des
scholies, paraît être du quatormème SlèCle. .

N° 2342. Ce manuscrit, qui ne commence qu’à la proposition 23 du
premier livre , et qui contient le reste des Éléments , et les Données,
paraît être du.quatorz1ème Siècle.

N° 2762. Ce manuscrit, qui ne contient que les huit premiers livres
des Éléments , paraît être de la fin du quinzième siècle.

N° 2346. Ce manuscrit, qui contient les treize premiers livres des Élé-
ments , parait être du quiiiZième siècle.
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No 2481. Is codex, in que tantum deprclienduntur deeem priorcs libri

Elementorum , sæculo dec1mo quinto exaratus Videtur.
N° 2531. Is codex, in quo tantum deprclieiiduntur trcdeeim priorcs

libri Elementorum, sæculo decnuo quinto exaraLiis videtur.
No 2343. Is codex, in quo deprelienduntur quiudecim libri Elemento-

rum , sœculo decuno sexte exaratus Videtur.
N° 2547. Is codex, in quo tantuui deprehenduntur tredecim priorcs

libri Elementorum, et Data, ineunte saccule decimo sexto exaratus videtur.
N° 2448. ls codex, in quo Data deprehenduntur, sæculo deeimo quarto

exaratiis Videtur. .N° 235 2. l5 codex, in quo Data deprebenduntur, a J. Rossi fuit exaratus
anno 1488.

N° 2363. Is codex , in que Data dcprchenduntur , sæculo decimo
quinto exaratus Videtur.

N° 2349. Is codex, in que Data deprehcnduntur, saccule decimo sexte

exaratus videtur. .
N° 2350. Is codex, in quo Data déprehenduntur, sæculo decimo sexte

cxaratus Videtur.
N° 1981. Is codex, in quo Data deprehenduntur, sæculo décima sexto

exaratus Vidctur. "N° 2467. Is codex, in quo Data deprebenduntur, sæculo decimo sexte
exaratus videtur.

N° 3472. ’Is codex , in quo Data deâirehcnduntur, sæculo decimO sexte
exaratus Videtur; sub fincm 110nnulla eSidcrantur.. . ’

N° 3366. Is codex, in quo Data deprehenduntur, sæculo décimo sexto
exaratus videtur.

N° 2348. ls codex comprehendit Euclidis Data, collata cum qiiinque
antiquissimis manuscriptis bibliotbecæ vaticanæ, aJosepho Auriâ, nea-
politano, celebri ’gconietrà sæculi deCimi sexti decedentis.

Anna 1814 entrante editurus sum versionem gallicam Dioplianti operum. Leciionel
variantes m:museriptorum l)ll)ll0l.llFCæ iinpcrialis cum editione 1670 , meam versionem sub-
seqnvntur. lmpilimis usiis SIIm maniiscriplo 23.80 græco et latino, cujusfinitio léger-e est:
Dt’oplzaiiti À’rxunrlrùzi nritl:nielieormn libri scæ, fluaient de numen’s polygonis libellas,
Josepha Juria’ intnrprete; cum antiquissimis audit-anis codi’ct’bus tribus græcis manu-
scriptis diligentisu’me collait opcrd et studio Josephi’duriæ.

Mea versio conicorum A poilonii edctur anno 1815 currente.

l



                                                                     

P Pi F A C Ë. xxxjN° 248.1. Ce manuscrit, qui contient les dix premiers livres des Élé-
ments, paraîtétre du quinzième siècle.

i N° 2531. Ce manuscrit, qui contient les treize premiers livres des
Éléments , paraît être du quinzième siècle. .

N° 2343. Ce manuscrit, qui contient les quinze livres des Éléments,
parait être du seizième siècle.

N° 2547. Ce manuscrit , qui contient les treize premiers livres (les Élé-
ments, et les Données , parait être du commencement du seizième siècle.

N° 2448. Cc manuscrit, qui contient les Données, parait être du qua-
torzième siècle. r

N° 2352. Ce manuscrit, qui contient les Données, fut écrit parlJ. Rossi

en 1488. rN° 2363. Ce manuscrit, qui contient les Données, paraît être du quin-

zième siècle. A
iN° 2349. Ce manuscrit, qui contient les Données , paraît être du

seizième siècle.

N° 2350. Ce manuscrit, qui contient les Données, paraît être du sei-
zième siècle.

N’ 1981. Ce manuscrit, qui contient les Données, paraît être du

seizième siècle. .
N° 246-1. Ce manuscrit, qui contient les Données, parait être du sei-

zrème Siècle.

N’ 2472. Ce manuscrit, qui contient les Données d’Ëuclidc, paraît être
du quatorzrème siècle ; il manque quelque chose à la lin.

N° 3366. Ce manuscrit, qui contient les Données, parait être du sei-
Zième Siècle.

N? 2348. Cc manuscrit contient les Données d’Euclide comparées avec.
les Cinq plus anCiens manuscrits de la bibliothèque du Vatican , par Joseph
Auria de Naples, célèbre géomètre de la fin du seizième siècle. ’

Je publierai dans le courant de l’année i814 une traduction française des œuvres de
Diopliantc. Les variantes des manuscrits (le la bibliothèque impériale , avec l’édition de
1670 , seront placées in la. suite de ma traduction. J’ai fait principalement usage du 111.1an

’ serit 2380 grec et latin. On lit en tète de ce manuscrit : Di’iiplsmitiAlexandrini armure-
tirorum libri un: . (julien; de numeris polygalas libellas . Josepha «411ml interprète ; cum
antiqufrsimi’s vatiram’s eodicibus mon? græcz’s manuscriptlk diligcnü’ssz’mc collati opel’d’cl

studio Joseph durite.
Ma traduction des coniques d’Apollonius paraîtra dans le courant de l’année 1 81 5.



                                                                     



                                                                     

INSTITUT DE FRANCE. "i
Rapport de MM. DELAMBRE. et Paonv , sur une édition grecque , latine et: i

française des quinze livres des Éléments et du livre des Données d’Euclide ,

par M. Peyrard. T
La classe avait déjà , sur le rapport de MM. Lagrange, Legendre et Delambre, donné son
approbation à une traduction complète des OEuvres nous restent d’Eucllde; M. Peyrard ,
auteur de ce travail , avait comparé tous les manuscrits grecs qui sont à la bibliothèque impériale ,l
au nombre de vingt-trois. Il était résulté de cette comparaison qu’aucun de ces manuscrits n’est

entièrement conforme à l’édition d’Oxford ; que cette édition, qui passe pour la meilleure , et.

qui est sans contredit la plus belle , n’est pourtant , quant au texte grec , qu’une copie de l’édition

de Bâle , dont elle a reproduit jusqu’aux fautes les plus palpables; que la plupart de ces mis-q
nuscrits offrent des variantes qui remplissent quelques lacunes , ou éclaircissent quelques passages
de ces deux éditions principales; ’en général cependant tous ces manuscrits difièrent peu les
uns des autres, et diffèrent beaucoup d’un manuscrit portant le u’ 190, qui provient de la

bibliothèque du Vatican , d’où il fut envoyé en France par M. Monge. V
’Ce manuscrit porte tous les caractères qui peuvent en attester l’ancienneté, tous les autres

paraissent plus modernes; M. Peyrard le croit de la fin du neuvième siècle. Mais cette date
n’est pas son principal mérite; le texte y paraît plus pur , plus clair , moins prolixe , et par-là

s même plus intelligible. C’estpà ce manuscrit que M. Peyrard s’est principalement attaché , il
en avait porté to.utcs les variantes aux infiges d’un exemplaire de l’édition d’Oxford; cet

exemplaire et le manuscrit qui avait servi à le corriger , furent remis aux commissaires nommés
par la classe; ils vérifièrent les ilotes marginales de M. Peyrard g ils y remarquèrent des addi-
tions nécessaires , d’autres simplement utiles , des suppressions n’étaient pas moins avanta-
geuses , d’autres changements sur lesquels les avis pouvaient être partagés, quelques-uns même

qui ne semblaient pas devoir être adoptés , et leur conclusion fut que la classe pouvait donner
son approbation au travail de M. Peyrard 5 que s’il n’était pas permis d’espérer une édition dut

texte grec purgé de toutes les fautes que les manuscrits pouvaient corriger, et enrichi de toutes
les additions qu’ils pouvaient fournir, édition qui ne pouvait manquer d’être dispendieuse et
qui demanderait beaucoup de temps , il était au moins à souhaiter que M. Peyrard ajoutât à sa
traduction la liste des variantes qu’il aurait adoptées on simplement recueillies , afin’ que les
géomètres pussent clorriger les éditions anciennes en attendant l’édition plus correcte pourrait

faire oublier toutes les précédentes. i t , n.
Ces conclusions adoptées par la classe inspirèrent un nouveau courage à M. tPeyrard; il

entreprit l’édition grecque , latine et française , dont nous avons à rendreicompte ; elle aura deux
volumes in-4° ; le premier est achevé. Sur la demande de l’auteur , S. E. le Ministre de l’in-
térieur , par sa lettre du 20 novembre 18V!) , invite la classe à examiner si l’ouvrage est aussi
exact que l’auteur a desiré le faire , si les leçons choisies sont en Je: celles qui méritaient



                                                                     

xxxiv I . q - rd’élu adoptées de préférence , enfin si le livre remplit bien toutes les conditions qui pouvaient v

être exigées. . , pLa classe d’histoire et de littérature ancienne a été en même temps invitée à considérer la

traduction sous le rapport du, style. etAde l’exécution 5 S. E. prie les deux classes de vouloir
bien , soit en particulier, soit en se réunissant , examiner le volumé sans ces divers rapports.

Deux commissions ont été nommées; les deux rapporteurs choisis par elles ont eu plusieurs
conférences ; ils se sont trouvés du même avis , et chacun d’eux s’attachera plus particulièrement

aux objets qui sont de sa compétence , en observant la ligne de démarcation tracée par S. E. le

Ministre de l’intérieur. f .L’ouvrage est précédé d’une préface , où l’éditeur rend-compte des recherches qu’il a faites ,

des secours qu’il s’est procurés , du système qu’il a suivi; cette préface est en deux langues , nous

n’en examinerons ici que les idées. o
.Ce qu’on sait sur la personne d’Euclide se réduit à bien peu de chose, mais son ouvrage jouit de

la plus grande réputation. On, convient assez généralement qu’Euclide n’a fait que rassembler et -

mettre en ordre les théorèmes trouvés par les géomètres qui étaient venus avant lui; peut-être
a-t-il augmenté le nombre’de ces théorèmes ,’il se peut qu’il en ait perfectionné les démons-

trations 5 cependant quelques auteurs attribuent ces démonstrations à Théon , l’un des plus anciens
et plus célèbres commentateurs des Éléments. Proclus , quiçïous a laissé quatre livres de com-

mentaires sur le premier livre d’Euclide , dans une longue liste de tous les grecs qui se sont
distingués dans les mathématiques , en cite quatre qui avaient composé des éléments avant Euclide.

Le premier est Hippocrate de Chios , célèbre encore aujourd’hui par ses Lunules ; le second est
Léon , dont l’ouvrage était plus plein, plus utile que celui de son prédécesseur; le troisième est
’I’heudius de Magnésie , que Proclus loue pôur l’ordre qu’il a mis dans la rédaction g après Léon

vient Hermotime de Colophon , , perfectionnapt-lcs découvertes d’Eudoxe et de Thætètc ,
mit aussi beaucoup du sien dans les éléments; peu de temps après ,vint Euclide , qui , suivant
le témoignage de Proclus , rassembla les éléments , mit en ordre beaucoup de choses trouvées
par Eudoze , perfectionna ce qui avait-été commencé par Thætète , et démontra plus rigou-
rensement ce qui n’avait encore été que trop mollement démontré avant lui. Euclide vivait sans

le premier des Ptolémées , car Archimède le cite dans son premier livre ; il avait fait beauc0up
d’autres ouvrages remqrquables par leur admirable exactitude et pleins de théories savantes.
Proclus cite particulièrement son optique , sa catoptrique , ses éléments de musique , et enfin , son
livre des diærèses, «impétrer; mais ce qu’il admire surtout c’est le live des éléments, tant pour

l’ordre que pour le choix des théorèmes et des problèmes , qui méritent véritablement le nom
d’élémentaires : il est à remarquer que Proclus ne dit rien des données , et qu’il n’a pas nommé

Théon. ACe passage que nous traduisons fidèlement, et dont Grégori dans sa préface avait seulement
extrait quelques lignes , semble décisif; aussi l’idéepde ceux qui voulaient dépouiller presque en-

tièrement Euclide en faveur de Théon , a-t-elle été vivement combattue par Butéon et Savilius 5

Robert Simson en se rangeant à leur avis , le modifie d’une manière qui le rend encore plus
favorable à Euclide. Par une espèce de superstition , excusable dans un traducteur, il a l’air de
poser comme un axiome qu’il est impossible qu’Euclide se soit trompé, ou qu’il ait eu [la
moindre distraction. Ainsi quand il est obligé de reconnaître qu’une définition n’est pas assez
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juste , qu’une démonstration est incomplète ou peu rigoureuse, il en rejète assez durement la
faute sur Théon ou quelque autre commentateur ,’qu’iIaccuse nettement d’ineptie ou au moins

v d’ignorance en mathématiques. Le nouveau traducteur , sans s’éloigner beaucoup de cette manière

de Voir de Simson, est au moins plus modéré dans les termes; et pour rejetter plusieurs choses
qui véritablement paraissent peu dignes d’Euclide , il a , ce qui manquait à Simson , l’autorité d’un

bon manuscrit , dans lequel les passages dignes de censure se trouvent omis ou corrigés. - ’
Cette prévention en faveur de son auteur , et la supériorité du manuscrit du Vatican sur tous

les autres , ont fait penser à M. Pcyrard , que ce manuscrit pourrait bien être le véritable texte
d’Euclide , tandis quetous les autres, et enlparticulier ceux qui ont servi à l’édition de Bâle ou
d’Oxford , seraient les éditions données parigTbéon , ou par les commentateurs venus après lui.t...

En avouant que nous n’avons aucun argument bien’pe’remptoire pour rejeter la conjecture de.

M. Peyrard , nous dirons pourtant qu’elle ne nous parait pas suffisamment établie .......
Nous n’attribuerons donc pas à Tbéon toutes les difl’érences qui setrouvent entre’les manuscrits

plus modernes et le manuscrit du Vatican; nous ne dirons pas que ce manuscrit soit le. texte
véritable d’Euclide , car alors il»faudrait attribuer à Euclide les mauvaises leçons que M. Peyrard

a justement rejetées de son édition pour suivre ou les aunes manuscrits ou. les éditions de
Baie et d’Oxford. Nons ne dirons pas même que Théon soit décidément l’auteur de la définition

condamnée par Simson; il est vrai que Théon la développe et l’explique dans son commentaire
sur l’Almageste ; mais il la rapporte sans pour cela s’en déclarer- l’auteur, au lieu que dans un
autre endroit il donne formellement comme dol-i ileltbéoreme’conoeruant lessecteurs , qu’il dit

avoir démontai dans.» car-destinai qpe perméviter l’équivoque nous
traduisons le mutinât", qu’àWhWôiw’pan’le put Mien. * , I. .

Nous n’accuserons point Théon d’avoir supprimé ides déifionstsntions rigoureuses , pour en

substituer d’autres qui ne prouvent rien ou qui sont inintelligibles. Nous admettrons aisément
que ’l’béon a pu commettre quelques fautes par inattention, mais non qu’il ait été assez ignorant

pour rie-sentir ni le mérite d’une bonne démonstration , ni les défauts de celles qu’il mettait à

la place. Au reste , ce reproche que nous avons. l’air m’adresser ’a M. Peyrard , va bien plus ’
justement à Simson , dont la préface toute entière roule sur cette idée 5 et d’ailleurs nous sommes
loin de donner trop d’importance à l’opinion d’un commentateur sur la source des erreurs avouées

qu’il s’agit de rectifier. Que ces erreurs viènent d’Euclide lui-même ou de" l’un de ses eommen- 1

tateurs , ou , ce souvent est plus probable , qu’elles vièneut les copistes , rien n’est plus
indifférent ;»pourvu que le nouvel éditeur les corrige bien , il aura rempli sa tache 5 et s’il peut

prouver que ses corrections sont appuyées du témoignage d’un ancien manuscrit , on n’a rien de

plus à lui demander. ’ I . l
Ce qui distingue les pEle’ments d’Euclide , ce. sont moins les théorèmes euxumêmes , ou l’ordre .

dans lequel il les a fait dériver les uns des autres , que la manière dont il les a démontrés......
Le mérite principal est dans la marche rigoureuse qu’il a suivie dans toutes ses démonstrations;

on pourrait dire cependant que cette méthode même a trouvé plus de preneurs (pas d’imi-

tateurs....... l -’ Mais sans nous déclarer exclusivement les admirateurs d’une manière passée de mode , nous

dirons que cette manière a des avantages précieux , en même temps qu’elle a desninconvénieuts
graves ; qu’elle forme un langage aujourd’hui peu connu et qui méritede l’être d’avantage 5 qu’en
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la voyant appliquée par Euclide à des théorèmes assez simples , on pourra devenir en état de
suivre plus facilement les démonstratids plus dengues et plus obscures d’Apollonius et d’Ar-
chimède; que cette étude sera du moins un exercice utile pour s’habituer à la rigueur des dé-.

i monstrations dont on n’est que trop disposé à se relâcher. On ne serait écouté de. personne
aujourd’hui si l’on proposait de commencer l’étude des mathématiques dans Euclide ; mais on

dira une chose vraie en assurant que tout géomètre fera très-bien de lire une fois en sa vie
Euclide en entier , pour avoir une idée nette de ce genre de démonstrations , et se mettre en état
de l’employer dans l’occasion.

Ces réflexions prouvent l’utilité de l’entreprise formée par M. Peyrard. Aujourd’hui que l’étude

du grec commence à refleurir dans l’Université royale, il est a croire que peu de géomètres
désormais se refuseront la satisfaction de 5re Euclide, Archimède, Apollonius , Diophante dans leur

langue. Il ne faut pas avoir fait une longue étude du grec pour entendre ces auteurs , ne sont
pas plus difficiles que les fables d’Ésope , et bien moins, certainement, que les dialogues de Lucien ,

ou les vies de Plutarque , qu’on met entre les mains des enfants. Euclide surtout est d’une grande
simplicité , ses phrases sont courtes , elles offrent peu d’inversions , on n’y voit pas une réflexion ,

pas un raisonnement grammaticalement compliqué ; les mêmes expressions reparaissent à chaque
instant; le vocabulaire n’est que trop borné , et les termes techniques que l’on y rencontre ne

paraissent jamais sans avoir été préalablement définis. ’ ,
L’intelligence du texte grec sera rendue plus facile encore par le système que M. Peyrard a suivi

dans sa traduction latine. Partout il lui a donné la même fidélité qu’aux traductions interlinéaires

des ouvrages qui servent à la première instruction. Les termes correspondants se suivent dans
le même ordre dans les deux langues. Il n’est pas jusqu’aux articles qui manquent au latin , que
le traducteur n’ait tenté de reproduire, par l’emploi continuel du pronom ipso , ipsius , etc. , pour
marquer les cas obliques des-lignes , des angles , des figures , désignés en grec par des lettres indé-
clinables. Ces mots subsidiaires dont la répétition continuelle a quelque chose de fatigant, auraient
pu être évités , sans doute , en les remplaçant parfois par les mots reclæ , anguli , arcus , ou tels

’ autres n’auraient guères été plus longs; mais M. Peyrard est suffisamment excusé par l’exemple

des traducteurs l’ont précédé , et même par celui des géomètres modernes ont écrit en
latin. D’ailleurs , la traduction latine est moins destinéesà être lue de suite , qu’à faciliter Fin-I

telligence du texte grec ; et ceux qui y trouveraient trop de difiicnlté pourrOnt se borner à la
traduction française qui est au bas de chaque page g outre le secours qu’il trouvait dans nos arti-
cles indéfinis , l’auteur n’a pas fait scrupule d’y introduire ces mots ligne , angle, etc. , que nous
regretions tout-à-l’henre de ne pas trouver dans lelatin. Cette’licence est la seule qu’il ait prise;
à cela près , le français est presque aussi littéral que le latin ; on serait tenté quelquefois d’en faire

un reproche au traducteur; mais la phrase d’Euclide est si simple, qu’il n’y a guères deux
manières de la traduire , à moins de prendre desïibertés qui , sans avantages bien réels , chan-

geraient toutuà-fait le style de la démonstration. h A
Il nous reste à parler des variantes qui assurent à la nouvelle édition du texte une supériorité

marquée sur les éditions précédentes , lesquelles d’ailleurs commencent à devenir un peu rares.

La première de ccs,variantes est celle place parmi les demandes trois propositions, que
les éditions précédentes avaient rangées parmi les notions communes. Tous les auteurs qui ont
depuis reproduit ces propositions se sont crus obligés de les démontrer; Euclide qui s’en est
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principes qu’on pouvait lui accorder et lui étaient indispensables pour établir sa doctrine. Il
faut convenir pourtant que ces trois demandes sont d’un genre tout différent des trois. pwâcé-
dentes. En efietyil faudrait être d’un esprit bien dificile pour nier à Euclide la possibilité de
mener une droite d’un point donné à un point donné , de prolonger une droite donnée , ou de
décrire un cercle d’un centre et d’un rayon donnésç Mais on pourrait lui demander la preuve. que

tous les angles droits sont égaux , que deux lignes droites ne peuvent renfermer un espace , et
i surtout que deux droites se couperont nécessairement si on les prolonge suffisamment du côté
ou elles forment sur une autre droite deux angles dont la somme est moindre que celle de dan

angles droits. i q hL’édition de Paris est conforme à tous les manuscrits de la Bibliothèque royale, si ce n’est

que le n° 2545 place parmi les notions communes la troisième des propositions dont nous venons
de parler ,- et que les n" 2546 et 2481 la placent tout à la fois , et parmi les demandes et parmi les
notions communes. L’édition de Paris eshencore conforme à l’édition arabe , à la traduction latine

de Campan , faite d’après l’arabe , et à la traduction latine de Zamberti , faite d’après le texte grec ,

avant l’édition de Bâle; Proclus , qui a démontré d’une manière très-simple que tous les angles

droits sont égaux, place parmi les demandes, les deux premières propositions , et la troisième parmi

les notions communes ; Boèce , qui a supprimé la troisième , place aussi les deux autres parmi les
demandes. Tout porte donc à croire que Simon Grynœus , est l’auteur de l’édition de Bâle ,l
jugeant ces trois propositions déplacées , changea les accusatifs en nominatifs , les infinitifs en
indicatifs , pour reposer ces propositions à une place qu’il jugeait plus convenable. Quoi qu’il
en soit, tous croyons M..Peyrard plus qu’autorisé à la leçon qu’il a adoptée de préférence.

La proposition 7 du premier livre a plusieurs cas ; un seul cependant est énoncé et démontré
dans tous les manuscrits. Clavius a senti la nécessité de nouveaux développements ,.il. y consacre
cinq figures et donne cinq démonstrations , qu’il pouvait réduire à trois; Simson donne double

démonstration et double figure , et la. seconde est prise dans Clavius.kM. Peyrard ne v0yait
dans les manuscrits qu’une seule figure et qu’une seule démonstration , pouvait dire tout simple-I
ment qu’Euclide avait en un moment de distraction; il pouvait compléter la démonstration dans

une note. Il a voulu sauver Euclide de tout reproche; en empruntant comme Simson , une figure
à Clavius , et pnolongeant deux lignes dans la figure d’Euclide , il a fait que la démonstration
d’Euclide s’applique à la fois aux deux figures let aux deux cas qui renferment tous les autres.
Ainsi la démonstration s’est trouvée complète sans j changer un seul mot, dit M. Pcyrard ,
et cela est vrai ; mais dans la préparation il a été obligé d’ajouter une ligne qu’il a enfermée

entre deux crochets , parce qu’elle ne ne se trouve dans aucun manuscrit; il serait assez difiicile
d’imaginer comment les copistes auraient non-seulement omis une figure toute entière , mais
encercles deux prolongements de la première figure , et enfin la ligue du texte explique ces
prolongements; ce n’est donc pas ici une variante que M. Peyrard’porte dans le texte, c’est
une véritable correction faite à un passage incomplet, mais .du moins il l’a faite dans les moindres.
termes , et c’est par dévouement à son auteur qu’il se borne au mérite d’avoir retrouvé la véri-

table leçon.

La proposition 24 du livra!!! , a trois cas ; les éditions grecques n’en démontrent qu’un seul ,.

Commandin dans sa traduction démontre les deux autres: .Clavius développe la proposition , il y. ’

a
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emploie cinq figures ; Simson retranche une partie dela proposition qu’il reporte à la précédente;

a l’aide de son manuscrit M. Peyrard remplit la lacune. l
Dans la propOsition 26 , la variante (3) éclarcit la démonstration , elle est donc utile; M. Peyrard

a bien fait de l’introduire dans le texte.Tous les traducteurs en avaient senti la nécessité, le ma-
nnscrit a légitimé leurs conjectures.

Le corollaire de la proposition 19 du livre V.a paru si corrompu , que Gregori s’est cru obligé
de le changer pour y donner un sens raisonnable. Clavius lui en avait donné l’exemple. Robert
Si’son , avec son aménité ordinaire, dit que tout ce livre V a été corrompu par des ignares en

géométrie...... t
a Le manuscrit est absolument semblable à l’édition d’Oxford , c’est par des changements assez

légers que M; Peyrard a rendu ce corollaire intelligible ; mais ces changements nécessaires ne sont
autorisés par aucun manuscrit ; il lui donne ensuite la forme d’un théorème, et le démontre directe-

ment d’une manière assez courte dans sa préface. . ’
Dans la dernière proposition du livre V1 , ce qui regarde les secteurs circulaires paraît une

addition de Théon’, qui en réclame formellement la démonstration à la page 50 de son com-
mentaire sur Ptolémée. Cet article ne se trouve pas dans le manuscrit du Vatican, et M. Peyrard
se reproche de ne l’avoir pas retranché de son édition , par la raison qu’il n’est d’aucun usage

dans tout ce suit 5 mais puisque ce théorème est vrai , nous croyons le scrupule exagéré. Pour
qu’un théorème soit admis dans un livre d’éléments , il n’est pas bien nécessaire qu’il serve à

démontrer’un théorème subséquent...... Cet article des secteurs a cependant trouvé grâce aux

yeux de Simson , en ignorait probablement le véritable auteur, ou qui n’a pas vu dans le
passage de Théon une preuve bien sûre qu’Euclide n’eût pas donné lui-même ce théorème. r

Le traducteur continue de donner’les raisons pour lesquelles il a rejeté du texte plusieurs
variantes qu’il discute. Ces raisons sont assez plausibles , mais quand on ne les admettrait pas,
comme les leçons rejetées se retrouvent à la fin du volume, personne n’aurait à se plaindre;
on sait qu’en pareille matière les éditeurs les plus estimables s nt rarement du même avis.

Après avoir examiné l’a préface , nous aurions à passer en revue les variantes que l’auteur, soit

en les admettant , soit en les rejetant, n’a pas jugées assez importantes pour leur consacrer un
article particulier; mais cet examen serait beaucoup trop long, nous nous bornerons à celles qui
pourront nous fournir quelque remarque; nous laisserons toutes celles qui nais ont paru ou
indifférentes on bien placées , soit qu’elles se trouvent dans le texte ou qu’elles soient à la fin du

Volume.
Dans la définition 15. du livre I" , l’éditeur , d’après plusieurs manuscrits , a reçu dans le texte

des mots 1:3; ris r’o’u du» amorphes, qui nous paraissent un double emploi, une glose fort
inutile des mots nis- s’v qui se trouvent deux lignes plus haut. ’

L’éditeur a marqué par des titres les difi’érentes parties dont se compose la première propo-

sition; Ces dénominations qui nous ont été conservées par Proclus , et qui sont exposition , déter-

mination , construction , démonstration et conclusion , paraissent une pédanterie de commen-,
tateur , et le nouvel éditeur a bien fait de ne les employer qu’une seule fois pour exemple.

Il a rejeté parmi les variantes le corollaire de la proposition XV, dit que la somme des angles
autour d’un même point est toujours égale à quatre angles droits. Sa raison est qu’il manque

i dans la plupart des manuscrits , et que dans les autres il est écrit d’une main étrangère. Il nous
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semble qu’on aurait pu le conserver, à l’exemple de Simson. S’il n’est pas d’Euclide, s’il est im-

plicitement renfermé. dans ce qui précède, il a le mérite d’être court , et de contenir une re-

marque qui aurait pu échapper à quelques lecteurs. Il aurait pu, sans inconvénient , conserver
quatre mots qu’ila retranchés de la proposition XX ; a la vérité, ils n’étaient pas bien nécessaires ,

mais ils paraissent dans la manière d’Euclide. Dans la proposition XXII , au contraire , il a rétabli

dans le manuscrit deux lignes qui ne gâtent rien, mais dont on pouvait se passer.
Dans la proposition XXVI , l’addition faite (1.5) était nécessaire, quoique dans le manuscrit

elle fût écrite en marge et d’une autre main; elle se trouvait déjà dans l’édition d’Oxfor’d.

Dans la proposition XXVII , la leçon du manuscrit est plus concise et suflisante 3 celle d’Oxford
est plus développée et plus dans la manière d’Euclide. On peut en dire autant de la proposition
XXVIII. La leçon nouvelle de la proposition XXIX a le mérite de la brièveté.

A la proposition XXXI, l’éditeur s’est écarté de son. manuscrit pour se conformer à l’édition

d’Oxford ; il a cru parfaitement inutiles les mots qu’il supprimait : il y a dans tous ces choix un
peu d’arbitraire, et nul inconvénient. Ainsi à la proposition XXXIV, le mot zeph). ajouté à
wndeqÀe’yplpfin n’était nullement nécessaire; mais en le rétablissant, on a rendu l’énoncé plus

conforme à celui de la proposition. A lti’proposition XXXVII, le retranchement autorisé par le
manuscrit n’a aucun inconvéniént : on fait ltoujours bien quand on retranche des mots inutiles; la

démonstration y gagne toujours , car celles des Grecs sont toujours un peu longues.
’- A la fameuse proposition XLVH( le carré de l’hypoténuse) , on trouve une faute qui ne peut

échapper au lecteur, et dont nous n’aurions pas fait mention , si elle ne se. trouvait dans les trois

langues à c’est nain au lieude-JA.«,u . ; - - - a. . . i
Dans le livre Il , proposition VIH, on serait tenté de regarder comme inutiles les quette lignes

introduites d’après le manuscrit; mais dans la proposition 1X , on a très-bien fait d’introduire ces

mots et elles sont égales, qu’on était obligé de sous-entendre. La variante (la) de la même
.proposition est préférable à la leçon d’Oxfonl, pourtant revient à peu près au même; car.
si les carrés sont égaux, les racines ou les côtés le sont nécessairement.

Le manuscrit avait, dansb proposition X, uiie faute évidente, qui n’était ni dans l’édition

d’Oxford, ni dans celle de Bâle. xu’ 1
Dans le livre HI, définition a , l’éditeur a bien fait d’ajouter, d’après le manuscrit, les mots

isrl paella" pipi; mais il a oublié de les traduire entfrançai’s.

Dans la proposition VIH, l’éditeur a bien fait de suivre l’édition d’Oxford plutôt que le

manuscrit; la longue variante n’offre. rien de bien intéressant: P l
Dans la proposition X111 on a ajouté , d’après le manuscrit , deux mots qui étaient si uéeessques

que Gregori les avait traduits; quoiqu’ils ne fussent pas dans le texte.
Dans la proposition XÏXIV , le manuscrit et l’édition nouvelle présentent un sens moins

incomplet : il y manque pourtant encore quelque chose, mais le sens ne peut être douteux.
La variante (6) de la proposition XXXVII , est certainement une amélioration.
Livré 1V , au corrollaire de la proposition V, la correction tirée du manuscrit est bonne; la

leçon d’Oxford était défectueuse ;-cependant le sens était visible.

Livre V , propositioan , l’éditeur a rétabli d’après le manuscrit deux mots manquaient , -

et que Simson avait jugés indispensables. Il y aensuite , dans le manuscrit, trois lignes que
l’éditeur a bien fait de ne point admettre dans son texte.
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Proposition V, la variante (r) était nécessaire.
Proposition Vil, l’éditeur n’a point inséré dans le texte un corollaire qui contient une propo-

sition vraie , utile , et manque à ce livre, mais qui ne peut se conclure de la proposition pré-
cédente : il ne se trouve dans aucun manuscrit, si ce n’est celui du Vatican. Simson a donné
à part cette proposition , qu’il a marquée de la lettre B. Dans la manière moderne de traiter les
«proportions, ce théorème est évident; il suffira d’en trouver l’énoncé parmi les variantes; mais

il pouvait figurer dans le texte , avec une note.
A la proposition VIH , les sept lignes ajoutées d’après le manuscrit améliorent la démonstration

sans la rendre encore bien claire. Simson avait raison de la trouver incomplète; mais il avait
probablement tort d’en rejeter la faute sur Théon. Au reste, la proposition en elle-même est si
simple, qu’on serait tenté d’en’faire un axiome ; et de là vient peut-être la difficulté de la
démontrer à la manière des anciens. Il y avait dans l’édition d’Oxford une faute de grammaire,

un indicatif pour un infinitif; cette faute a été corrigée d’après le manuscrit.

A la proposition XXI, variante (5 ) , la leçon d’Oxford était tronquée; on y ajoutait une
explication qui parait avoir été une note marginale, depuis aurait passé dans le texte. La
leçon rend la glose inutile; ainsi le passage devient à la ïois et plus court et plus clair.

A la proposition XXIII , on trouve une longue variante fournievpar quatre manuscrits. Elle est
préférable à la leçon d’Oxford. Simson a refondu la démonstration, et dans ses notes il critique
vivement les interprètes qui l’ont précédé. Sa démonstration n’est pas non plus d’une grande clarté.

Le théorème est un de ceux qu’on n’explique nulle part, et qu’on applique sans le connaître. Il

suffit de l’écrire algébriquement pour en sentir la justesse. Cette espèce de traduction est en général

le moyen le.plus sur pour juger les démonstrations des divers éditeurs; mais alors , si on les rend
plus claires , on aperçoit en même temps qu’elles sont longues et peu naturelles. -

Au livre V1, l’éditeur a supprimé la. 5’ définition , parce qu’elle n’est pas dans son manuscrit.

’Elle pourrait être de Théon ; c’est celle que Simsona si vivement critiquée. La meilleure raison,,
c’est qu’elle est à peu près inutile, et qu’elle n’est point assez correcte. C’est la définition de la

raison composée. A i .Dans la proposition Il , l’éditeur a supprimé deux fois le mot Idpl’mlot n’est pas dans la,

manuscrit, et est de trop dans les-imprimés. Ayrrr gap-i signifie chez les Grecs ce que nous
exprimons par mener parallèlement. On voit donc que le mot parallèle devient inutile. Deux
lignes sont parallèles qucnd elles sont à côté l’une de l’autre sans jamais se couper; c’est ce que

signifie aussi chez les géomètres grecs. .
Dans la proposition Il] , l’éditeur a rétabli quelques articles manquaient, et adopté quelques

variantes qui , sans être bien importantes par le sens , rendent la phrase plus correcte. .
A la proposition X, il y avait dans l’édition d’Oxfdrd une répétition inutile, occasionnée par

l’insertion d’une phrase également superflue. L’éditeur, d’après quatre manuscrits, a donné une

leçon plus courte et plus exacte. ’ V I
A la fin de la deuxième démonstration de la proposition XIV, on a supprimé, d’après le ma-

nuscrit, quatre lignes qui formaient une glose peu nécessaire.
La proposition XXI avait un double emploi plus sensible . que le manuscrit a fait supprimer.
A la proposition XXlI , le manuscrit a fourni-deux développements utiles ,, qu’on pouvait

. cependant sous-entendre.
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A la proposition XXVI , les éditeurs de Bâle et d’Oxford offraient un texte altéré, une figure

’mal faite. Clavius avait changé la démonstration et substitué deux figures à la figure unique du

n texte. Le manuscrit a fourni un texte correct et une figure exacte. Simson, en conservant la figure ,
avait changé le texte pour l’y faire cadrer. Sa correction était bonne , mais rien ne l’appuyait. Il

est à croire que la nouvelle édition offre la véritable rédaction d’Euclide. -
A la proposition XXVII , tir était une faute d’impression dans l’édition d’Oxford.

Livre V11. C’est le premier de ceux qui sont omis dans les éditions communes d’Euclide ; il
traite des nombres. La définition de l’unité ne signifie pas grand chose en grec, et ce défaut est
bien plus sensible en latin et en français, où les mots un et unité ont une ressemblance que n’ont

pas les mots monade et un; pouls et in iL’éditeur a rétabli, d’après le manuscrit, la’définition du nombre impairement pair manquait

évidemment, quoiqu’on pût la supposer comprise dans celle du nombre pairement impair
précède.

A la proposition X, on trouve une addition utile.
A la proposition XIX , dsuripw pour. ris-4’ "ou , était dans l’édition d’Oxi’ord une faute prise dans

celle de Bâle, et d’autant plus étonnante dans celle-là, qu’elle était corrigée dans la traduction.

A la proposition XXIII , la première variante a le mérite de plus de brièveté, las-seconde

celui de plus de justesse. 4
Nous sentons plus que personne combien ces détails sont arides et minutieux. Nous avons du,

les rapporter pour donner à la Classe la preuve du scrupule avec lequel nous avons fait l’examen
dont elle nous avait chargés. Notre conclusion sera que, nonobstant quelques fautes d’impression
dont nous ajouterons ici la liste (r) , qui étaient presque inévitables dans une entreprise de ce genre ,
et d’ailleurs sont bien moins nombreuses que celles de la belle édition d’Archimède , imprimée
à Oxford , l’ouvrage est exact , non pas sans doute autant que l’auteur aurait désiré le faire , mais
autant qu’il était possible de l’espérer; que les leçons choisies son en général celles qui méritaient

la préférence. Si quelquefois à cet égard nous nous sommes trouvés différer de sentiment turco

l’éditeur, nous n’oserions assurer que nous ayons toujours raison; et ceux qui se trouveraient de

notre avis auraient toujours la ressource de consulter la table des variantes ; ainsi l’inconvénient,
s’il en existe , est extrêmement léger. Nous dirons que l’ouvrage remplit bien toutes les conditions
qui pouvaient être exigées, et que l’édition est évidemment supérieure à toutes celles que nous

connaissons.

Fait à Paris, le a! février 1&4. Î . . ,
Signé PRONY et DELAMBRE, rapporteur.

Certifié conforme à l’original.

Le Secrétaire perpétuel,

Signé DELAIu’BaE.

Q

(r) ou. Jim est imprimée a a fin du volume.
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INSTITUT DE FRANCE
CLASSE D’HISTOIRE ET DE L’ITTERATURE ANCIENNE.

Paris, le 26 Février r8r4.’

Le Secrétaire perpétuel de la Classe, à Son Ezcellence le Ministre de
l’intérieur.

MONSIEUR LI CONTE ,

Les Éléments d’Euclide ne renfermant que des définitions et des propositions de géométrie ,
sont essentiellement du ressort de la Classe des Sciences physiques et mathématiques , et sont
entièrement étran ers , pour le fonds, au genre des travaux de celle d’histoire et de littérature
ancienne. Cette C asse ce endant , pour répondre , autant qu’il est en elle , au témoignage de
confiance que Votre Exce lence a jugé a ro os de lui donner en la consultant sur le mente du
travail de M. Peyrard, s’est empressée d’e examiner sous le petit nombre de rapports qui la

.concement et sur lesquels elle peut avoir une opinion motivée. Le compte ne . Delambre
rendit il y a quelques années à’la première Classe de la traduction française dEuclide , et celui
qu’il vient de lui rendre de l’édition du texte et des traductions latine et française dont il est
accompagné , ainsi que de l’ensemble du travail de M. Peyrard , présentent les détails les plus
intéressants qui supposent un examen très-approfondi de ce travar sous le rapport littéraire et
nous celui de la science , et font connaître suffisamment ce qu’on doit en enser.

La classe d’histoire a donc cru devoir se borner à soumettre à Votre xcellence quelques
observations énérales sur la partie littéraire de l’ouvrage , et sur la manière dont il est exécuté.

Le texte d’ uclide lui a paru plus correct dans la nouvelle édition que dans les éditions’anté-
ligures; cependant elle pense que celle qui fut publiée à Bâle en 1555 , par Simon Grynœns ,
malgré quelques fautes d’impression , moins nombreuses qu’on ne le croit- communément, et
faciles à corriger , sera toujours précieuse aux amateurs de la langue grec ne.

La partie typographique est en général soignée dans l’édition de M. cyrard: il s’y est néan-
moins glissé quel es fautes d’im ression , surtout vers la fin du volume.

En comparant e texte grec e cette édition avec celui des éditions précédentes , on y re.
marque quelques différences. Les plus essentielles ont été relevées et appréciées dans le rapport
fait à la première Classe , qui constate encore que l’item a rempli heureusement plusieurs lacunes
avec le secours des manuscrits ......

Les deux traductions jointes au texte sont très-littérales; peut-être même la traduction française
l’est-elle trop. Cette manière de traduire mot à mot eut être bonne pour une version latine,
dans laquelle on cherche lutôt l’exactitude et la fidé ité que l’élé anee , et dont quelques per-
sonnes peuvent avoir besorn pour entendre le texte; mais il semble que la tmduction française
aurait.dû être faite avec un peu plus de liberté (I).

J’ai l’honneur de faire repasser à Votre Excellence l’onvra e de M. Peyrard qu’elle m’avait
envoyé , et de lux renouveler l’hommage de mes sentiments es plus respectueux.

Signé D A C I E R. .
Certifié conforme à l’original ,

Signé BARBIER DE NEUVILLE , chef de
la 5"" divion du turbinera de l’intérieur.

(r) Voyez le rapport de M. Bohr-brrr , page 36 , alinéa trois.
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INSTITUT DE FRANCE» Î
Paris, :4 un: .309)

Rapport de MM. LAGRANGE, LEGENDRE et DELAMIRE, sur une traduction
camplète des quinze livres des Ele’ments, et des Donnes: d’Euclide, par

M. Panna. I i
La Classe a déjadonné son approbation à une traduction d’Euclide, par M. Peyrard.
A l’eXemple de presque tous les éditeurs qui l’ont précédé , il avait omis les livres qui

traitent des Quantités numériques , les trois derniers livres , et le livre des Données; mais
il avait annoncé dès-lors une traduction complète. Le désir de lui donner toute la perfec-
tion’ possible lui a fait consulter tonales manuscrits de la bibliothèque royale. . . . . . . . ’

Dépositaire de ces précieux. manuscrits , M. Peyrard les a comparés soigneusement avec
l’édition grecque .d’Oxford; il anoté en marge de l’imprimé toutes les variantes, les a tra-

duites en latin; etc’est sur ce texte rectifié qu’il a composé sa version , qui est aussi littérale

qué l’a permis le génie des deux langues.

Il a fait principalement usage du n° 190, qu’il nous a remis pour que nous pussions
examiner son travail, et vérifier toutes les variantes dont il a enrichi les marges de son
exemplaire de l’édition d’Oxford. Nous avons fait cette vérification, et nous avons reconnu

partout la plus grande conformité avec le manuscrit.
Ces variantes , comme on peut s’y attendre, ne sont pas toutes de la même importance,

et ne méritent pas toujours la préférence sur les leçons imprimées. Parmi ces variantes,

il en est qui consistent en quelques mots omis dans les imprimés , dont les traducteurs
avaient senti la nécessité , et que Grégori a fait entrer dans sen texte , en les enfermant
entre deux crochets;.quelquefois c’est un présent au lieu d’un futur; inw au liende in); ,
ou-récipûquement; le mot 2’": au lieu de 5 divis, égal, pour le même ; des expressions
plus ou moins conformes au style ordinaire des géomètres , ou d’Euclide en particulier.
Toutes ces variantes n’auraient de valeur qu’aux yeux des philologues et des érudits;
mais il en est de vraiment dignes de l’attention des géomètres, en ce qu’elles changent
en mieux le sens, ou qu’elles donnent un sens raisonnable à ce qui n’en présentait aucun.

Ce sont des superfluités élaguées, des lignes entières omises dans les imprimés , et qui

sont ou absolument nécessaires à la démonstration, ou y portent au moins des développe-

ments miles. D’autres fois on y,rencontre des leçons plus concises , et qui présentent un

sens tout aussi clair; des transpositions qui rendent parfaitement intelligible ce qui parais-
sait obscur ou peu exact. La définition 5e du VIe livre, qui se trouve dans toutes les
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éditions grecques , est une simple note placée au bas du manuscrit , d’où elle avait été mal

il propos portée dans le texte : Robert Simson a écrit six pages contre cette mauvaise et
inutile définition , et elle n’est pas d’Euclide.

Le même traducteur relève une bévue remarquable de tous les textes grecs imprimés,
un changement de lettre dans la figure avait causé tout l’embarras. En rétablissant la lettre

véritable 9 au lieu ’de a, on ne donne plus à Euclide le ridicule de paraître ignorer une
vérité de la géométrie la plus élémentaire. Voyez Prop. l7 , ’liv. XII. A

La proposition 86 des Données avait fort inquiété Grégori qui, dans sa préface, en

propose deux rédactions identiques, et à laquelle il voulait en ajouter une troisième, qui
compléterait le système de la résolution des équations biquadratiques à la manière des
anciens. Cette dernière conjecture n’est pas confirmée par le manuscrit, qui n’offre que
l’une-des deux premières rédactions. Grégori croyait le théorème singulièrement altéré;

son erreur venait de ce qu’il ne connaissait pas un lemme qui se trouve dans le manuscrit a
la fin des Données, et qui doit précéder la proposition 86.

M. Peyrard donne ce lemme qui, au reste, est une proposition bien-simple et bien
connue. Il s’agit de trouver la surface d’un parallélogramme obtus-angle; mais cette propo-

sition renferme une construction nécessaire à la démonstration des propositions 86 et 87 ’,

qui disent que si deux lignes formant un angle donné comprènent un espace donné , et que
le carré de l’une, augmenté ou diminué d’un espace donné, soit au carré de la seconde,

en raison donnée, ces deux lignes seront connues.
.D’après toutes ces Considérations , nous pensons que la classe peut donner son approba-

tion au;travail.de M. Peyrard , pour l’encourager encore à terminer l’entreprise qu’il
poursuit avec une persévérance digne d’éloges , et qui nous fera mieux connaître tous les

mathématiciens grecs. Nous exprimerions le vœu de voir paraître une édition grecque du
texte d’Euclide , purgée de toutes les fautes que les manuscrits ont fait rectifier , et enrichie
de toutes les additions qu’ils ont fournies; mais cette édition serait dispendieuse et deman-

derait beaucoup de temps : nous nous bornerons donc à souhaiter que M. Peyrard ajoute
in sa traduction la liste de toutes les variantes qu’il a recueillies , et qui lui paraîtront mériter

quelque attention. Ainsi les géomètres pourront corriger les éditions anciennes ,len atten-
dant celle qui pourrait faire oublier mutes les précédentes.

Signé à la minute , .LAGRANGE, LEGENDRE , DELAMBRE , rapporteur.

v
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LIB’ER PRIMUS.
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1’. iHMEION in", a: pipo; «Mir.
3’. nappai fi , gîtas; étama-rie.

7’. 171,445; si ripant, amuïe.

il”. E660: 7pappti in" , in; if itou 707:
Ëp’ inertie amniote n’irai.

i. impair-m «N in", 3 [4510: mi luira;
150,"! i901.

.ç’. Empathie; fi répara, nappai.
Ç. Em’vrsJ’oç brimbalai in", du: if 5’000

fait"; ip’ iau’rïiç trifides; IJ’I’Æh

A .a A , taY 1’? "p
I’Ë’M’Ï .. la
[v Ut Il»; fi.

- :** ’. r :,1 r b X71 la
DEFINITIONES. a .. ,, ’

s. Puxc’rux est, cujus pars nulla.
2. Linea autem , longitudo non lata.
5. Liueæ vero extrema, sunt puncta.
4. Recta linea est, que ex æquo inter sua

puncta ponitur. a
5. Superficies attela est, quad longitudinem

et latitudinem solum habet.
76. Superficiei vero extrema; sunt lineæ.
7. Plana superficies est, .quœ ex æquo inter

suas accus ponitur. ’

LE PREMIER LIVRE ,
DES ÉLÉMENTS D’EËCLIDE. .

DÉFINITIONS.

a. Le point est ce dont la partie est nulle.
a. Une ligne est une longueur sans largeur.

5. Les extrémités d’une ligne sont des points. ,
4 4. La ligne droite est celle qui est également placée entre ses points. n
5. Une surface est ce qui a seulement longueur et largeur.
6. Les extrémités d’une surface sont des lignes.

7. La surface plane est celle qui est également placée entre ses droites.
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8. Planus autan angoisse est in piano duarum
Iinearum sese tangentium , et non in directum
positarum. alterius ad alterna inclinatio.

9. Quando autcm continentes dîctum an-
gulum lineæ recta: sunt , rectilineus appellatur
angulus.

10. Quando autem recta in rectam insis-
tons deinceps augulos æquales inter se facit ,
recuis uterque æqualium angulorum est ; et in-
sistens recta perpendicularis vocatur in quam

insistit. lr r. Obtusus angulus est , major recto.
12. Anita: autem , qui recto minot.
15. Terminus est, quodalicujus est extremnm.

r4. Fig-ara est, quad ab aliquo vol aliquibus
terminis continetur.

15. Circulus est figura plant Il) and lineà
contenta , qua vocamr circumferentia ; ad quam

ab une puncto corum intra figuram positorum,
omnes cadentes recta ad circuli circumferentiam
æquales inter se sont. ’

8. Un angle plan est l’inclinaison mutuelle de deux lignes qui se touchent dans
un plan , et qui ne sont point placées dans la même direction. * ,-

9. Lorsque les lignes, qui comprennent ledit angle, sont des droites, l’angle
se nomme rectiligne.

10. Lorsqu’une droite tombant sur une droite fait deux angles de suite égaux
entre eux , chacun des angles égaux est droit; et la droite placée air-dessus est dite
perpendiculaire a celle sur laquelle elle est placée.

Il. Iî’augle obtus est celui qui est plus grand qu’un droit.

12. L’angle aigu est celui qui est plus petit qu’un droit.

15. On appelle limite ce qui est l’extrémité de quelque chose.

14. Une figure est ce qui est compris par’une’seule ou par plusieurs limites.

15. Un cercle est une figure plane, comprise par une seule ligne qu’on nomme
circonférence , toutes les droites, menées à la circonférence d’un des points
placés dans cette figure, étant égales entre elles.
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r6. Centrum autern circuli , hoc punctum

vocatur. l . A ir7. Diameter vero circuli est recta quædam
per centrum ducta ,.et terminata en attaque patte
a circuli circumfereutià; que: et Minium secat

circulum.

r8. Semicirculns vero est contenta figura
ab et diametro , et cireumferentiû ciron! ap-
prehensâ ab diametro.

19. Segmentum circuli est , contenta figura
ab et rectâ , et circuli circumferentiâ, val
majore vol minore semicirculo existent.

20. Figutæ rectilineæ mut, qua ab rectis

contineutur. 0 1
ai. Trilateræ quidem, quæ ab tribus.
22. Quadrilateræ autem, quæ ab quatuor.
25. Mnltilateræ veto , qua: ab pluribus

quam quatuor rectis continentur.
a4. Trilaterarum auteur figurarum, æquila-

tcrum quidem triangulum est quad tria aqualia
habct lattera.

16. Ce point se nomme le centre du cercle. I
r7. Le diamètre du cercle est une droite menée pat-Je centre , et terminée de

part et d’autre par la circonférence du cercle .- le diamètre partage le cercle
en deux parties égales.

18. Un demi-cercle est la figure comprise par le diamètre, et la portion de la
circonférence , soutendue par le diamètre.

19. Un segment de cercle est la figure comprise par nife droite et par la
circonférence du cercle 5 le demi-cercle étant plus grand ou plus petit que
le segment.

no. Les figuresrectilignes sont celles qui sont terminées par des droites.
ar. Les figures trilatères sont terminées par trois droites.

22. Les quadrilatères, par quatre.
a5. Les multilatères, par plus de quatre.
24. Parmi les figures trilatères , le triangle équilatéral est celle qui a ses trois

côtés égaux.
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25. Isosceles veto, quad duo solnrn tequalia
habet lutera.

26. Scalenum autem, quad tria inæqualia

habet talera. ,
27. Insuper , trilaterarum figurarum rectan-

gulum quidem triangulum est, quad habet
rectum angulnm.

28. Obtusaugulum auteur, quad habet obtu-

sum angulum. -29. Acutangulum vero , quad tres contas
habet angulos.

50. Quadrilaterarum autem figurarum, qua"-
dratnm quidem est,- quad et æquilaterum est et
rectangulum.

51. Oblongum autan , quad reçtangulurn
quide , non vera æquilaterum.

52. Rhombus 1ere , quad æquilaterum qui-
dem , non vero rectangulum.

55. Rhomboîdes autem , quad et opposita-

lutera et angulos æqualia inter se babel, quad
neque æquilaterum est, nec rectangulum..

54. Præter hæc lutent quadrilatera trapézia
vaccntur.

25. Le triangle isocèle, celle quia seulement deux côtés égaux.
36. Le triangle scalène, celle qui a ses trois côtés inégaux.

a7. De plus , parmi les figures trilatères , le triangle rectangle est celle qui
a un angle droit.

28. Le triangleaobtusangle , celle qui a un angle obtus.
29. Le triangle acutangle , celle qui a ses trois angles aigus.
5o. Parmi les figures quadrilatères, le quarré est celle qui est équilatérale et

rectangulaire.
51. Le rectangle, celle qui est rectangulaire, et non équilatérale.
52. Le rhombe, celle qui est équilatérale, et non rectangulaire.
35. Le rhomboïde, celle qui a ses côtés et ses angles opposés égaux entre eux ,

et qui n’est ni équilatérale ni rectangulaire. A

54. Les autres quadrilatères, ceux-là exceptés, se nomment trapèzes.

r
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5
55. Parallelæ sunt recta: , quæ in codent plana

existentes , et productæ in infinitum ad utratnque

partent , in neutram sibi coincidunt.

POSTULATA.

I. Posrunsrua, ah omni puncto ad crime
punctum rectam lineam ducere.

2. Et finitam rectam in directum secundum
continuum producere.

5. Et omni centra ’et intervalle circulum
describereq

4. Et omnes angulos rectos æquales inter se
esse.

5. Et si in duas rectas recta quædarn incident,

interiares et ad easdem partes angulos duobus
rectis minores faciat, productas illns duas rectas
in infinitum sihi coincidere ad quas partes surit ,

duobus rectis minores anguli. -

6. Et duas restas spatium non continent;

55. Les parallèles sont de; droites, qui, étant situées dans unmême plan,
et étant prolongées à l’infini de part et d’autre, ne se rencontrent ni d’un côté
ni de l’autre.

DEMANDES.

r. Conduire une droite d’un point quelconque à un point quelconque.
in. Prolonger indéfiniment, selon sa direction, une droite .
5. D’un point quelconque, et avec un intervalle; quelconque, décrire une:

circonférence de cercle;

4. Tous les angles droits sont égaux entre eux. ’ p p ,
5. Si une droite , tombant sur deux droites , fait les angles intérieurs du même

côté plus petits que deux droits , ces droites, prolongées à l’infini, se rencart:-
treront du côté au les angles sont plus petits que deuxdroits. ’

6. Deux droites ne renferment point un e5pace. -
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NOTIONES COMMUNES.

r . Qui: cidem æqualia, etinter se suntæqualia.

2. Et si æqualibus æqualia addantur, tata sunt

æqualia. v
5. Et si ab æqualibus æqualia auferIDtur,

reliqua sunt æqualia. ,
4. Et si iuæqualibus æqualia addantur, tata

lunt inæqualia.

5. Et si ab inæqualibus æqualia anferantur,
reliqua suut inæqualia.

6. Et que ejusùm duplicia, æqualia inter se
surit.

7. Et qua eiuadem , æqualia inter se
surit.

8. Et qua congruunt inter se , æqualia inter

le surit.
g. Et tatum parte mains est.

NOTIONS COMMUNES.
n

r.’ Les grandeurs égales à une même grandeur usant égales neutre elles.

a. Si à des grandeurs égales, on ajoute des grandeurs égales ,. les touts seront
égaux.

,0 x

.inégaux.

5. Si de grandeurs’égales , on retranche des grandeurs égales , les restes seront

4. Si a des grandeurs inégales, on ajoute des grandeurs égales , les touts seront

5. Si de grdeurs inégales, on romanche des grandeurs égales , les restes
seront inégaux. î

6. Les grandeurs , qui sont doubles d’une même grandeur, sont égales entre
Delles.

elles.
7-. Les grandeurs, qui sont les moitiés d’unemême grandeur, saut-égales entre

.8 Les grandeurs, qui s’adaptent entre elles, sont égales entre elles. -
9. Le tout est plus grand que bipartie.
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PROPOSITIO .1.

SUPER datant rectarn terminatam , niangon
lum æquilaterum constituere.

ExrosrrIo. Sit data recta terminata AB.

Dsrxaitnn’rro. Oportet igitur super A3
rectam terminatam triangulum æquilaterum
constituere.

Consruucrrro. Centra quidem A , inter.
vallo autem An, circulus’describatur BFA ; et

rursus , contra B, intervallo autem 3A ,
circulus describatur au; et ab r puncto, in
que se!!! secantcirculi, ad A , 3 putiets adjun.

goulu: recta: FA , F3.

a

Dsuortsrnsrro. Et quorum A punctum
centrum est M’A circuli , æqualis est AP ipsi

.411; rursus, quoniam B punctum centrant est
ARE circuli , æqualis est cr ipsi 8A. Gâteau I

PROPOSITION PREMIÈRE.

SUR une droite donnée et finie, construire un triangle équilatéral.

EXPOSITION. Soit AB une droite donnée et finie. -
DÉTERMINATION. Il faut construire sur la droite finie Aï! un triangle équilatéral.

CONSTRUCTION. Du centre A et de l’intervalle A3, décrivons la circonférence Bru.

(dem. 5); et de plus, du centre B et de l’intervalle BA , décrivons la circanférenœ

ara; et du point r, où les circ0nféreuc’es.segcoupent mutuellement, conduisons

aux points A, B les droites ra , r13 ( dem. 1 ). . ’
DEuaRsrRAI-ION. Car, puisque le point A est le centre du cercle au , la

droite At est égale à la droite A3 (défi 15); de plus, puisque le point B est le i



                                                                     

8 LE PREMIER LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.
ra a? AB l’a-ut ixaæipa .19... 7077 ra, ra si ne

ici-rit in. Tri. à tu”: «in; in , nui chahut;
inir’ in. nazi si TA ripa fil Il! in icrir’ ai
thaï; ripa ai TA, A3, Br in: d’uriner; ricin

O

ïYMI’ŒPAîMA ’. lotirrhupor ripa ic7l ré

ABr 11.143017" , anti amis-7017m 9 in) rît «Menin;

0:36:14; mmpupinç qui; AB. Omp Un: noria-al.

moraux 9’.

11,15; 76 hein: 6111.4:in , tri? dodues rôdait;
701v sôûtïatr et»...

En» 73 ph J’oOir nm?» rit A , Il si d’uÛeÏu

«mihi B!" 5’178: api; 75 A "1.41140, tri «iodait,

156.7; «il Br ’ in? rôdâtes dia-60a.

571166745. Mie 1’73 7017 AI-nrsu’ou ivri qui B

"puits 060.74? si A8, ami www-rai?» irr’ 41375;

* f

est autern et FA ipsi A3 æqualis 5 utraque igitur

ipsarum FA , ra ipsi A! æqualis est. Quæ
auteur eidem æqualia, et inter se surit æqualia;
et ra igitur ipsi r1; est æqualis 5 tres igitur ra ,
An , Br æquales inter se surit.

i

CoucLusro. Equilaterum igitur est Mir
triangulum , et constitutum est super datarn
rectum terminatam AB. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO Il.

Ad datum punctum , datæ recta: æqualem

rectam panere.
Sit quidam datum punctum A , data autem

recta Br; oportet igitur ad A punctum , data
recta: ar æqualem rectam paner-e.

Adjungatur cnim ab A puncto ad B punctum
recta au, et constituatur super eam triangulum

centre du cercle Art-Z , la droite Br est égale à la droite BA ; mais on a démontré
que la droite ra était égale a la droite AB ; donc chacune des droites ra, ra est
égale à la droite A8 ; or, les grandeurs qui sont égales à une même grandeur,
sont égales entre elles (not. I ); donc la droite ra est égale a la droite r13; donc
les trais droites ra, A13, Br sont égales entre elles.

CONCLUSION. Donc le triangle sur (def. 24) est équilatéral, et il est construit
sur la droite donnée et finie AB. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION Il.
A un point donné , placer une droite égale a. une droite donnée. ’
Soit A le point donné, et Br la droite donnée; il faut au point A placer une

i droite égale à la droite donnée Br.

Mettans du point A au point B la droite A]! (dem. 1); sur cette droite construisons
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Tpt’ymoy îcévrÀwpov 73 AAB, tu) ËnCsCÀiiaGwmr

in? dodu; "à"; AA, AB tôetî’au a; AE, BZ,
and uc’y’rpq) [div 75 B , hua-76mn: «il 75 Br,

mina; ytypéçôæ 5’ n16. anal mil», m’y’rpqo

’qu A , mi hua-715,144?! l 15 AH, nüonçysypéoeœ

à un.

æquilaterum AAB , et producantur in directum

ipsis AA , A]! rectæ A)! , nz , et centra
quidcm B , intervallo vero Br, circulus descri-
batur me; et rnrsus Centra A , et intervan
AH circulas desCribatur HKA. 0

Exil 03v 15 B nptî’ov 1&wa Ënl 103 me

minou, 741i Ëfllt’ Dl Br Tif EH. HaÉNfl, in.)

vrà A minier uirrpov in) Toi? HKA minus, in
t’a-tir si AA’ ri? AH, 5V il AA 797 A8 in ion-1”

Muni 5px Il AA leur? 75 BH inlv l’a-n.
13.131969» «il al û Br 7:5 BH lem 51:47in à”):

75v M, Br 73:5 BH inlv in. Tel. à au? tiaré;

7m, nul intimai; inly in!) un) Il AA guipa
tri? Br inlv 7m.

ripé; il): sa? (Twist?! aussi?) 74; A, 7:5
croûtiez; 9:39:12; 7:5 Br in «50:74 m7711 1; AA.

079p un rotin-al.

Quoniam igitur B punctum centrant est me
circuli , æqualis est Br ipsi 8H. Rursus , quoniam

A punctum centrum est HKA circuli , œqualis
est AA ipsi AH, quarum AA ipsi An æqualis
est; reliqua igitur AA reliquæ BH est æqualis.
Ostensa est antan et Br ipsi DE æqualis; utraque
igitur ipsarum Ali , nr ipsi EH est æqualis. Que:
autem eidem æqualia, et inter se sunt æqualia ,-

et AA igitur ipsi Br est æqualis.
Ad datant igitur punctum A , datæ recta

Br æqualis recta ponitur AA. Quod oportebat

Encre. Ile triangle équilatéral AAB (prop. I); menons les droites AH, BZ danssla
direction de AA, A8; du centre B et de l’intervalle Br, décrivons le cercle me
(dem. 5); et de plus , du centre A et de l’intervalle AH, décrivons le cercle mm.

Puisque le point B est le centre du cercle me , Br est égal à 8H ( défi t5) ;
de plus , puisque le point A est le centre du cercle HKA , la droite AA est égale à
la droite AH; mais AA est égal à A8; donc le reste AA est égal au reste BH ( not- 5).

Mais on a démontré que Br est égal à En; ddhc chacune des droites AA, Br est
égale à En. Mais les grandeurs qui sont égales à une même grandeur, sont égales
entre elles ( not. l. ) ; donc AA est égal à Br.

Donc, au point donné A, on a placé une droite AA égale à la droite donnée Br.
Ce qu’ilfullait faire,

2
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nporAzn: 7’.

Aria fumoir «391157 idem, nîvrà 75; Milo";

tri iléon-on la" «790711 chenil.

limant ai dahlia-au No :6964: inca: ai A8,
J 1’ , «in suifa» in!» il Ans 637113 :275 vîçmîëoyoç

75; AB 1’37 hérisson-137 r leur sûôt’ïatv simula I

micas: 7è? I WPàç au; A n’aie «ri? r «3915:;

7m si AA’ ni singe: [Av 75 A, hac-785m7: N

797 AA , mina: synpéæôu 5 AEZ.

Karl lm) 73 A nucelle! site?!» in) nô AEZ
361MB , in inlv si AIE 7:5 AA’ inuit nul si r 7:5

AA inlv lira. 15117591 alpes 75’s AE, r a"? AA

I h ’I W h C A. l h Nun sur «en au n Ali tu: T www un.
Au’o 59a. Êoeuo’ëv «591157 évitai 713v A]! , T,

in?) 73; FN’COVOÇ 75; AB ri? haine" 7? 1’ 7m

ÉmiPnrrau il AIE. Omp lût raïa-au.

PROPOSITIO III.

Duobus dans rectis înæqualibus , a majore
minori œqnalem rectam anferre.

Sint datæ duæ rectæ inæquales An, P, quamm

major sit An; oportet igitur a majore A3 minci-i
r æqualem rectam enferre.

Ponatur cnim ad A punctum ipsi I’ recta:

æqualis AA; et centro quidem A , interVallo
veto AA circulas describatur AEZ.

Et quoniam A punctum cents-nm est au
circuli , æqualis est AE ipsi AA 5 sed et P ipsi
AA est æqualis 5 utraqùe igitur ipsarum A! , r»

ipsi Ah est æqualis; quare et A]; ipsi P est æqualis.

Dnabus igitur datis rectis inæqualibus An , r ,

a majore An minori P æqualis ablata est AB.
Quod oportebat facere.

PROPOSITION IIl.
Deux droites inégales étant données, retrancher de la plus grande une droite

légale à la plus petite.

Soient. An , r les deux droites inégales données», que A3 soit la plus grande;
il faut de la plus grande AB retrancher une droite égale à la plus peille To

.Au point A plaçons une droite AA égale à r (prop. 2), et du centre A et de
l’intervalle AA , décrivons le cercleAEz (dem. 5 ).

’ Puisque le point A est le centre du cercle AEZ , A15 fiât égal à M; mais r 831
égal à AA; donc chacune des duites Ali, r, est égale à la droite AA ; donc la
droite A15 est égale alla droite r.

Donc les deux droites inégales An , r, étant dounées , on a retranché de la
Plus grande AB une droite A15 égale à la plus petite r. Ce qu’il fallait faire.
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nPorAztz æ’.

l I lu
En» à» 7Pi79": Tel; «No wÀeupal; Tauç’ Jim-i

w si w t I r I t iîÀWPaU: tu; axer, tmTQPGV campa, au 7m!

I à:
7eme" 7:5 70714. i’nw km, suiv 67:?) Ta)? in"!

to a l 1x s r N Isu uaw mpupæusvm’ au 1’!" pour" 7p peut:

si fi x x I a. I . vin" :511, mu en 79179909 fg» 7’007? sur

Il x s a. Ncarra! , accu ni Mura: 7min: «un; Àonrcuç yttrias;

Il i f I I 5 fi Wtu: sarrau , tza’fepu Êu’ripç, la? a; il "du

t t IvrAwpm UWOTOsVOUfll’.

E ZEn» (No 1917M: 7è ART, AEZ, 7è; No

chopai; qui; AB , Ar , 7-47; Jim-l chopai";
rai"; Ali, A2 l’a-ct: Ïxwrc, Ëxa’rs’Pesv Ëuz’rs’pç,

flirpir AB 7’37 A15, mir Il Ar in? A2, ml yœviatv r

t a, v l7m livré BAT yuriçt Tu votre 5A2 leur Aigu» 37;
Iun; Bain; si Br Ban: ni El in in)», a) 75

’ a. I sABI’ TPIIWVOV au,» AEZ 1750va l’a-av l’au-au, aux: ai

t I N An * I si IlAnima 7mm: 711; Mural; yeoman; tout annal,

PROPOSITION

rnorosnio 1v.
Si duo triangula duo lutera dnobus laterihus

æqualia habeant, utrumque nitrique , et angulum

angulo æqnalem habeant, ab æqualibus rectis
contentant; et basim basi æqualem habebunt, et
triangulum triangulo æquale erit, et reliqui an-
guli reliquis angulis æqnales crunt , uterque
unique , quos æqualia latent suhœndunt.

A

B rSint duo triangula AIT, au , duo. latera
A! , Ar’ duobus laterîbus AE, Az æqualia

habentia, utmmque utrique, A! guident ipsi
AE, Ar’ vero ipsi A2 , et angulnm BAT angulo

RAZ æqnalem; dico et basin Br basi El
æqualem esse , et ABI’ triangulum A82 triangulo

æquale fore, et reliquos angulos reliquis angulis
æquales fore utrumque utrique , quos æqualis

IV.

. Si deux triangles ont deux côtés égaux à deux côtés , chacun à chacun, et
si les angles compris par les côtés égaux sont égaux, ces triangles auront leurs

Bases égales, ils seront égaux, et les angles restans, soutendus parles côtés

égaux ,’ seront égaux chacun à chacun. -
Soient les deux triangles ABr, AEZ ; que ces deux triangles aient les deux

côtés A8, Ar égaux aux deux côtés A15, a, chacun a chacun, le côté AB égal
au côté AIE, et le côté Ar au côté A2, et qu’ils aient aussi l’angle BAI égal à

l’angle EAZ ; je dis que la base Br est égale à la base El, que le triangle ABr sera;
égal au triangle AEZ , et que les angles restans, soutendus par les côtés égaux,
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Û I f I . Î d l N N Rlld’TlPd site" çç, up et; au tout vrÀsupati miro-

. h
reliions-w, ii [in être ABr 7:5 67m A152, il fi 57m

t 4
ars 1,7 67:0 AIE.

A

latera subtendunt , AIT quidam ipsi AEZ , un

vero ipsi A22.

A

E ZB rEQapMoZoptirw 732p 70:7 ABT Tprya’wou in) 73

AEZ Tpi’wvor , ami flambai: "il [du A inquiet:

ivri ri A cumin, 75; fi AB «58:11:; in) Titi AIS ,
içappéa’u un) 73 B nmïov ° ivrl 73 E, d’ici 7:3

leur :776! Titi AB 7:5 AE° ipappuinintç à 1’34

AB î7ri trins AE, happées: sa) il AI «30:71 ivri

’riw A2, chai -ro in" d’un: vin ôvrà BAT 7min"

7g? rivai ’EAZr âne gal 75 r impulsai Ëwl ri z

N l I t l ’I . I 4 l0’"qu scapin!" , «in: To un" 747w un: Tl"
Ar ri? A2. AÀÀà pin and ri B hi 7-5 E’ionp-

pénal, «in: Béni; a; Br i7ri Bain! 1’th El bap-

’ I l N h ’ N N I Ipour u yap fou par B un va E soappcmr-roc,
nô à T in? 73 z,’ ai Br Bain-i; ivri si" El

S ’ I ’ Î N I Iou: thpfÆoa’u , à» soûtra: xupiav mpufoww,

grip irrii’ mitant. Eçappto’flt ripai; Br Bain;-

Congruentc cnim sur triangnlo ABZ trian-
gulo , et posito quidem A puncto super A
punctum, A8 vero recta super A12; congrue:
et B punctum ipsi E , quia est æqualis A3
ipsi AH; congruente autem An ipsi AE, con-
gruet et Ar recta ipsi Az, quia æqualis est
BAr angulus ipsi BAZ 3 quare et r punctum
z pnncto congruet , quia æqualis rursus est Ar

ipsi AZ. Sed quidem et B ipsi E congrucbat;
quare basis Br basi El congruet; si cnim
quidem B ipsi E congruente , r vero ipsi z ,
Br basis ips"; Bz non congruat , duæ rectæ
spatinmcontinebnnt, quod est impossibile. Con-

gruet igitur Br basis ipsi EZ , et æqualis ei
erit; quam et totum sur triangulum toti AEZ

seront égaux chacun à chacun; l’angle ABr égal à l’angle A152, et l’angle sur égal a

l’angle au. ,.Car le triangle ABr étant appliqué sur le triangle au, le point A étant posé
sur le point A, et la droite AB sur la droite ne , le point B s’appliquera sur le
point E, parce que AB est égal à Ali; mais AB étant appliqué sur AIE, la droite AT
s’appliquera sur A1, parce que l’angle BAT est égal a l’angle BAI ; .donc le point ri

s’appliqueraisur le point z , parce que Ar est égal à Al; mais le point B s’applique

sur le point E; donc la base Br s’appliquera sur la base El; car si le point B
s’appliquant sur le point E , et le point r sur le point z, la base Br ne s’ap-
pliquait pas sur la base 152., deux droites comprendraient un espace, ce qui
est impossible (dem. 6*) ; adonc la base Br s’appliquera sur la base EZ , et lui sera
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N h A: Il i 41 N 0 l37H ’riw El , inti in cul-ri: anar un: itou 02m! ra

t . a lABrrpiwvoy in) llÂW 10 AhZ rpiyawov mappes-n ,

x A! s A. Il x a x I r xitou m7 nous serrai, au au Mmes. ywnau 2m

x ,1; s a.7è; Muret; 7min; happâtes-1 , ml in: aurai;

,1 n. x c t r tmirai, ii [sir tiré ABr ri; dm AEL, n Je une
ars 79". Ilwà A215.

I AErin ripa No rpiyawa 7è; chio WÀwpdç rai";

x N si a c I tu I tallia-i æÀIupuuç in; exil, «175an marspgt, un

h A: N Û l ’I7m! 7min 7p ravin i’a’iw in: , riw and un in»

’ N I N h I N Ituôuw mpnxopunw un: ri" Bac-w rit peut

N i1 x t l :- 1 illeur CECI , au ra rprymov rai rpryairqs sur

Il x s x I na wsers-eu , me: au ÀOIWÆI 7mm: un; Anima;

I - H C I C ’ E Î Â709511; 3’644 croirai, martpæ suarcpqt, ce a;

l Dl q Il Nai in: "Nopal éros-show". 0 mp sût Alfa.

IHPOTAXIE t.

N 5 A! I G l N ITan lflmtÀùw Tpiyœvaw au ope; ni Ban:

V A.
7min: in: (biaisai; titi” mi , cponitCÀiieumv

du Il a a c t t t I I Ilet" leur sueur» , au une riir par" 70mm "au
bonheur écorna.

triangule cougruet , et æquale ci erit, et
reliqui anguli reliquis angulis congruent , et
æquales eis erunt, ABr quidcm ipsi AEz , ATB
vero ipsi AZE.

Si igitur duo triangula duo latera duolius
lateribus æqualia hahcant, ntrumque utriqne,
et angnlum angulo æqualem haheant ab arqua.-

libus lateribus contentum ; et basim basi
æqualem habeliunt, et triangulum triangule
æquale erit, et reliqui anguli reliquis angulis
æquales crunt , uterque utrique , quos æqualia
latera subtendunt. Quod oportebat ostendere.

A

PROPOSITIO V.

Isoscelium triangulomm ad basirn angul’i

æqualcs inter se surit; et productis mina-
libus rectis , sub basim anguli æqualessinter se

erunt.

égale; donc le triangle entier ABT s’appliquera sur le triangle entier lAEZ , et
lui sera égal; et les angles restans s’appliqueront sur les angles restans, et leur
seront égaux , l’angle ABr à l’angle AEZ, et l’angle ATB a l’angle A215.

Donc, si deux triangles ont deux côtés égaux à deux côtés, chacun à chacun,
et si les.angles compris par les côtés égaux sont égaux, ces triangles auront leurs
bases égales, ils seront égaux, et les angles restans, souteudus par les côtés
égaux, seront égaux chgcun à chacun. Ce qu’il fallait démontrer. -

PROPOSITION V.

Dans les triangles isoscèles, les angles Sur la base sont égaux entre eux,
et les côtés égaux étant prolongés, les angles sous la base seront aussi égaux

entre eux.
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E Erre; arpiyanwoir icéntÀiç ’rà ABT, in" ixoy

l riiy A8 GÂGUPèV a"?! AT okapi, inti "parsec:-
CAu’a-Ûaia-ctvr iw’ cédule; 1’17; AB , Ar :6864: ai

RA , TE’ m’y» 37: ii pair d’un; ABT 7min ri? dm;

ATB in iniv, in livra TBA vil Livré BTE.

EiÀiipôm 732p hi 1?; BA 10x57 nptîov ra Z,

- mati zipppiiireu livré 75; perfora; 73; AE 1:5 Émir-

eoi’i 1’37 A2 in il AH, irai ËmCstixaœnw ai 1T, H8

«Milan.

Sit trianguluin isosceles ABr, æquale habens

AB lattis Ar lateri , et producantur in direc-
tnm ipsis AB, AT’ rectæ BA ,s» TE ; dico qui-

dem ABI’ angulum ipsi ATB æqualem esse , r34

vero ips1 BYE. .Sumatur cnim in BA quodlihet punctum z ,
et auferatur à majore AE minori AZ æqualis
ipsa AH, et jungantur zr, H3 rectæ.

Eml 059 in ion-li à [in A2 ri? AH, ii J’i.AB

tri? Ar, No à) ai 2A, Ar Jim) sa; HA,
AB in: sis-li , ixia-ripa ixuripqt, inti 7min
rami! WlpléxOUd’lV ri" ôCà ZAHt fiais-i; ripai

Zr Bain: ri? H3 in irriv, irai 75 AZT TPIIWYDV
7:15 tAl-IB rpiyâvqo l’a-or iman, in) ai Mural

7075,11 7:7; Mural"; yttrias; in: étroit-nu ,
inaripat Eau-ripes, éd à; ai in: chopai des.

’ l

Quoniam igitur est quidem A2 ipsi AH,
AB vero ipsi Ar, duæ igitur 2A , Ar duabus
HA , AB æquales sunt , ntraque utriqne ,
et angulum communem continent ZAH 5 basic
igitur ZI’ basi HB æqualis est, et AZT triangulum

AHB triangulo æquale erit , et reliqui anguli
reliquis angulis æquales erunt , uterque utrique ,
quos æqualia Iatera subtendunt , Arz quidem

Soit le triangle isoscèle ABT , ayant le côté AB égal au côté Ar ; menons les
droites BA , l’E, dans la direction de AB, Ar (dem. a ); je dis que l’angle ABr est
égal à l’angle Ars, et que l’angle rBA est aussi égaltà l’angle 3re.

Car prenons dans BA un point quelconque z , et de la droite AIE , plus grande
que AZ , retranchons une droite AH égale à la plus petite A2 , et joignons les
droites zr , un.

Puisque AZ est égal a AH , et A13 à Ar , les deux droites 2A, Ar sont égales aux
deux droites HA, AB, chacune à chacune; mais elles comprennent un angle

l commun ZAH ; donc (4) la base 21’ est égale à la base HB , le triangle AZT sera
égal au triangle AHB , et les angles restuns , soutendus par les côtés égaux, seront
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niveau-n, a? p37 57:5 A17. 7:5 17ml ABH, il à
Jarà AZT 7:»; 673 AHB. K1) bal 32m à A2 3A3:

737 AH lev-lu l’a-n, Ëy à AB a? AI ion-lu l’en,

Mlml alenti BZ Mm? tri PH. inlv la». Eîeixûn

dl un) à zr 7,7 H8 î’rn- «No a) aï BZ, zr Jar;

71:7; rH , HB l’eau elrlv, Ëna’rÉPa. inctTt’Pqt, nul

7min. il 57:5 BZI’ yawl; a"? 67:5 un; l’a-n, un)

Béa-t; 16757 and a; Br’ Mû 13 BZf alpe; 791’-

7awov w; rHB Tptyévço le" ému: , tel ai Mural

7min: 74?; Aonraî; 7min; leur l’a-077m,
3111-591 inart’pçt, 59’ à; ai 7:11 fluvial 64n-

vulvoua’n" l’en aigu inlw il par thé ZBP 197 67:3

me, Nt 67:2» Brz et (ont: nm. Evrtl a?" En
il thé ABH 7min 3M 737 673 au yawl; Malaga"
l’an, Z» il 6713 rBH 75 ôvrà BI’Z la , Mural

alpe. à 57:3 ART Mm? 7’15 ôml un lev-lu l’en,

and de: «me; 737 fiée-u 71? ABr 7,905700. lâcha»

«il; ml à ôvrà ZBr 7:»? 673 HIE 7m , uni dm daté

x I I a. N x t een fleur Tan in t’a-onch , un au. "fig.

ipsi ABH, azr vero ipsi AHB. Et quoniam tota
AZ toti AH est æqualis , quarum A3 ipsi A!"
est æqualis, reliqua igitur Bz reliquæ PH est
æqualis. Ostensa est autem et ZI: ipsi H8
æqualis ; duæ igitur nz , zr duabus PH , un
æquales sunt , utraque utrique , et angulus BZP
angulo PHB æqualis , et basis corum commuais
Br; et BZI’ igitur triangulum FHB triangulo

æquale erit , et reliqui anguli reliquis angulis .
æquales erunt , uterque utrique, quos æqualia
latere subtendunt 5 æqualis igitur est quidem
ZBF ipsi HI’B, BFZ veto ipsi PBH. Quonia’m

igitur tutus ABH augulus toti ArZ angulo os-
tensus est æqualis, quorum PBH ipsi BPZ æqua- s

lis ; reliquus igitur ABP reliquo APR est æqualis ,

et est ad basim ABP trianguli; ostensus est
autem et znr ipsi un; æqualis , et sunt sub
basim gisoscelium igitur triangulorum , etc.

égaux chacun à chacun; l’angle au à l’angle ABH, et l’angle au à l’angle me.

,Et puisque la droite entière Az est égale à la droite entière AH , et que AB est
égal à ar , la restante BZ sera égale à la restante ru ( not. 5 ). Mais on a démontré
que zr est égal a ne ; donc les deux droites si , ’zr sont égales aux droites m, un,
chacune à chacune; mais l’angle Bzr est égal à l’angle rHB , et la droite Br est

leur base commune; donc le triangle Bzr sera égal au triangle rHB , et les angles
restans , soutendus par les côtés égaux , seront égaux chacun a chacun; donc
l’angle ZBr est égal à l’angle HrB , et l’angle, Brz égal à l’angle rBH. Mais on al

démontré que l’angle entier ABH est égal à l’angle entier Arz , et l’angle rBH est

égal à l’angle Brz ; donc l’angle restant ABr est égal à l’angle restant AI’B ( not. 5),

let ces angles sont sur labase ; mais on a démontré aussi que l’angle ZBF est égal

à l’angle un, et ces angles sont sous la base; donc , etc.
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moraux ç’.

Eaiv rendrai; uni «No 7min: l’a-au infini;

3m, tari ai du?) ni; in; Morin; dandiniez:
wàwpal in: alAAn’AaIç ici-orna.

Enta minuter 73 ART, l’au ixov 7th 673

ART 7min 7:5 57H) ArB Mari; A170 in mal
chapela il AB wAwpâ 737 AI ’ inir in.

Bi 7&9 d’un? Ennui AB 7g? Aï, pin ’ àwrâïr

gazant iniv. Erre mitan il A]? un) aiæpgûtrôa

rial "à; perfora; 737; AB a"? imita-av: 7:5 AI in

il AB, un) intubât» l; AI.

B

A Eml est! in in)"; AB 737 AI, kami dl Il Br,
Na d’il ai A]! , Br Jim-i 14?; At, Il! in: clair,
iman-in inuits; , nul yttria: il 675 ABI’ yœviç

7:5 671w APR iniv 701v fléau; aipat il AI Béa: 7:5

Al! in inlv, un) 73 ART Tpiyurov tu; APR3

LE PREMIER LIVRE pas ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

PROPOSITIO V1.

Si trianguli duo anguli æquales inter se sunt ,
et æquales angulos subtendentia latera æqualia
inter se erunt.

Sit triangulum ABI’ æqualem habens ABP an-

gulum APR angulo; dico et latus An lateri AP
esse æquale.

Si cnim inæquale est A3 ipsi AP, unum
corum majus est. Sit mains AB, et auferatur
a majore a: minori AP æqualis AB, etjun-
gatur Ar.

A

l

r
Quoniam igitur æqualis est An ipsi AP, com-4

munis autem DE: duæ igitur AB , Br duabus
AF, P3 æquales surit, utraque utrique, et
angulus ABr’ angulo AFB est æqualis; basis

igitur Ar basi AB æqualis est, et ABI’ trian-I

PROPOSITION V1.
Si deux angles d’un triangle sont égaux entre eux, les côtés opposés à ces

angles égaux , seront aussi égaux entre eux.
Soit le triangle ABr, ayant l’angle ART égal à l’angle ArB; je dis que le côté AB

est égal au côté ar.

Car si le côté AB n’est pas égal au côté Ar, l’un d’eux sera plus grand que

l’autre. Soit An le plus grand; retranchons du plus grand côté AB la droite A8

égale au plus petit A? (5 ), et joignons AL a g
Puisque A13 est égal à ar, et que Br est commun, les deux côtés AB , Br sont

égaux aux deux côtés Ar, r3, chacun à chacun; mais l’angle ART est égal à
l’angle ara; donc la base At est égale à la base AB, et le triangle ABr sera égal
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113171571,» l’a-av émut , 73 indurer 75 fanfan t,

ses? six-orner «in niant ainsi; in" si AB.-ri? A!"

N il h U I S l.* Nun! et". En capot aramon, un: ne afin.

HPOTAEIE Ç.

à a: h î NEvrl n; cairn; tôBu’atç, «hlm 71?; azurai;

I t I«39:42:; and; (No «39:71: in: inane-up: mat-1’294

J S Il Inô annuelle-errai, api; une: un une amusie

l V’7rl 7è, attirai pipit, 7è (:de ripant exaucez:

A Î I N , Iun; «E arez)" wômuç.

l ». a.r Le à.si flip mææar, ibid 1:5; cri-rît trieriez:
d’il; AB, Jim-l 717; min-aï; «78211:; Tait; At,

r3 Jim: No tôôtîau ai ’ AA, AB in: Ëxauripnt

ixzripç WVld’Ta’Tldd’œll, api; aima; ami 5éme

l a. x n x t a i I iempile en 7l r un A, un en avec papa m

. i a i r 1 i (lT, A, 7a: au" tripang: leUfltl 71A , B’ un:

t . .. ..1, 7’ .

gulum API! triangulo æquale tarifiant-nus majori ,

quod est absurdum ; non igitur inæqualis «un

ipsi A? 5 ergo æqualis. Si igitur trianguli,etc.

PROPOSITIO VIL

Super eâdem recta, duabus eisdem rectis
alias duæ rectæ æquales utraque utrique non
constituentur, ad aliud et aliud punctum ad
easdem partes , eosdem terminos habentes quo:
primæ rectæ.

A

B .

..
b Si enini possibile , super eâdem recta A:

duabus eisdem rectis A1313, alite (lute recta: 1A ,

An æquales utraque [urique constituantur ad
aliud et aliud punctum P et A, ad easdem partes ,

r, A , et eosdem terminos bahentes A , B ; ita ut
æqualis sit quidem FA ipsi AA, eumdem ter-

au triangle AIE, le plus petit au plus grand, ce qui est absurde; donc les

a .A.’.’- à? «le n

.iilhfl

droites au; ’gnrneïs’gntpaeinég’ales ; donc sa est égalé à En Dune , etc.

V ,;:ü*z.:1 -a-.rg.. H t A h

V . I . ,v,.-îvn-.1,., g ,g ’v.,7,,,lè;-.v Sur une même droite , et à deux peints Mérens places du mêmetcôtei, oins-agi. ’ a

’PR’ÔP’ÔS’lTION V11.

isry
FÎ

K

si; «.2.’N. .s

. e - I ’ . ’ t N’-peur’pas construire deux droxtes egales à deux. autres drortes , chacune à chacune Î
et ayant les mêmes extrémités que ces deuxl’autres’.

v. I -
a

’ Car g si cela est possible; surrune même amassa, et adeux points difïérens r

.9.
am

l

etÏÂ placés du même côté, construisons les ’d’euatdroitesfln, hB’éga’lcs à deux

droites AI , ra , chacune a chacune ,tet-àydnt-ïles mêla ce extrémités A, a ; de l’

l 3
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N h hin" tint: Tirrpiv TA 7;; AA, To attira vripatc

A. h F4 lixoumv attira 73A, Tiliû r3 7p A8 , ’ra euh-à

N I (
ripa; ixawav du 75 3* ml iwieuxûu ii TA.

A

13ml 057 in irriv il Aï fifi AA , in in) nazi
Marins? livré M’A tri? d’un; AAI” [airai ripa à livré

AAT m7; tînt ArB° «sont; alpe à 67:2: un

[JHICNV irri 75’; tiré ars. Bailli in.) in irriv

il TE 75 AB , in in) in) 7min il tiré TAB
7min a? ôvro’ AIE. mixe" à :1675; un) manié;

parfait, 3711p irriv ËNYÆTDV. 06x sipo: in) , inti

qui i532.

nrorazf: il.

h I lEn Jim "burat ne; No wÀtuPèç 717; fini

N Il SI S ’ S ’ Dl KnÀtupauç me; axa, luthPaV manpqt, exy à

x a I a. I Il x i I Nitou 7m flua-w 7p [3mm mur zut: 7M gamay n.

; u Il i a.7min; leur «in, ’riw 67:3 75: l’a-w tôôtlaw
Iniplexojawiw.

minum habens quem illa , punctum A , ra vero
ipsi An , eumdem terminum habens .quem illa ,
punctum B 5 et jungatur ra.

T A

B

Quoniam igitur æqualis est Al" ipsi AA ,’

æqualis est et angulus APA ipsi AAP; major igitur

AAF ipso APB; multo igitur PAB major est ipso
AFB. Rursus quoniam æqualis est P3 ipsi AB,
æqualis est et angulus PAR angulo ArB. Ostensus

est autem ipso et multo major, quod est im-
possibile. Non igitur super, etc.

PROPOSITIO Vin.

Si duo triangule duo lutera duobus lateribus
.æqualia habeant, utrumque utrique , habeant
autem et basim basi æqualem; et angulum an-
gulo æqualem habebunt, ab æqualibus rectis

l contentum.

manière que la droite TA soit égale à la droite ,AA , et ait la même extrémité A
que celle-ci , et que la droite r8 soit égale à la droite AB , et ait la même extrémité B

que celle-ci; et joignons ra.
Puisque ar est égal à AA, l’angle ATA est égal à l’angle AAF (5); donc l’angle

au est plus grand que l’angle ars; donc l’angle me est beaucoup plus grand que
l’angle AIE. De plus , puisque rB est égal à AB , l’angle rAB est égal à l’angle ara;

mais on a démontré qu’il est beaucoup plus grand , ce qui est impossible. Donc , etc.

PROPOSITION VIII. Q
Si deux triangles ont deux côtés égaux à deux côtés, chacun a chacun , et s’ils

Ont la base égale à la base , les angles compris par les côtés égaux seront égaux.
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En» No Tpiyœi’a 1è. ART, AEZ, ni; No
vrÀwpaiç Tèç’ AB, AI 7:17; d’un-l "Nopal"; 7:17;

AB, Al in; ixov’rat, ixct’ripav iwripç, vair
,uiv A8 7j? AE , Tilt (Fi Ar 7j? A?) ixirœ a; ml
Béni Tilt: Br fiaient 75 EZ ils-in" M74» 371 mai

and: il 67:3 BAT 7min a? Cri EAZ inli in.

A

B TE
Epæppoëopivou 73:? 70:7 ART trypsine in) 15

AEZ Tpithal’ , un) 7169in00 rot? [air B cingliez)

in) 75 E amuïrai , x5; fi Br «39th; i7rl Tilt’ El,

happées: ni 73 r nattier in) xi Z, J’ai 73
in" 07ml ri" Br tri? EZ’ happening Ni 75; Br

iirl Titi El, içœppticouri inti ai 38, TA in)
Toi; EA , A2. Bi 7&9 Béa; pli il Br in) Béa-tv

Tilt! El dÇŒPflo’flt, ai (Pi BA, At vrAtupatl i7rl

7d; EA, Al côte içappérouni, rivai rapeta-
Àaifaww, alenti EH, HZ, mondiaux-au , i7ri
73; 1675i; «39:11;, chia-i 717; mirati"; "Hein;
aiÀÀau (Na "5697:1: inti, ixawipat inavripç, flPàç

I9
Sint duo triangnla ABP , AEZ , duo latera A]; ,

AI’ duobus lateribns AE , AZ œqualia habcntia

utrumque utrique , AB quidem ipsi AE , A]? vero

ipsi AZ; habeat autem et basim Br basi HZ
æqualem; dico et angulum BAF angulo RAZ
esse æqualem.

AH

Z

Congruente cnim Anr trianguloipsi A22 trian-

gulo, etposito quidemB puncto super E punctum,

Br vero rectâ super EZ , congruet et P punctum
ipsi Z , quia æqualis est Br ipsi El; congruente
igitur Br ipsi EZ , congruent et BA , FA ipsis
RA, Az. Si cnim basis quidem Br basi E2 con--

gruat, 13A , A? vero lutera ipsis EA , Az non
congruant , sed situm mutent ut EH , HZ ,
constitueutur super eâdem recta duabus reclis
aliæ duæ rectæ æquales , attaque utrique ,
ad aliud et aliud punctum , ad easdem partes ,
cosdem termines habentes. Non constituuntur

Soient les deux triangles ABf , AEZ , ayant les deux côtés AB, ar égaux aux deux
’côtés AIE , A2 , chacun à chacun, le côté AB égal au côté AE , et le côté Ar égal au

côté Az ; qu’ils aient de plus la base Br égale à la base E2; je dis que l’angle BAr

est égal à l’angle EAZ. . .
Car le triangle ABr étant appliqué sur le triangle AEZ , le point B étant placé sur

le point E , et la droite Br sur la droite EZ , le point r s’appliquera sur le point z ,*
parce que Br est égal à Ez ; la droite Br s’appliquant sur la droite u , les droites
8A, ra s’appliqueront sur les droites 15A, A2 ; car si la base Br s’appliquzînt sur

la hase El, les côtés 8A, Aï ne s’appliquaient pas sur les côtés AB, A2 , et

prenaient une autre position," comme En, Hz, on pourrait construire sur une
mêmg droite, et à deux points différens placés du même côté, deux droites

r1
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dans ml me: cumin, lori qui nuirai pipa , val.
attirai. oripeau. ixounu. Cil avinant: N. et)»
«ripa, içzpptoÇoptini; 15; Br Bains; ivrl 7th El

pain! , ovin inappto’oowu nul a?" 8A, Ar vampai

in) qui; 15A», A2. Eçapptôa-oua-iv cipd.’ du: itatl

707i: il 675 BAT ivrl Marion Tilv tiré EAZ içap-

pieu , itatl in «.675 l’ovni. reli alpe No, inti

irai 553;. J

HPOTAEIIE 0’.

Tilt &Otïmr 7min 6&9»an dixit flptïf.
Enta il dahlia paria tôOu’ypajuptoç, il (mi

3A? à? Ni adrily fixa Ttfllî’r.

A

B

Ei’ÀilQÔu grip ’ irrl 73; A! 10x39 empilai Tl A,

«l ù’PÜ’d’ÛU «irritât; AI 75 AA in il AB, sa)

’mCitleu il AB, inti. amincira ivrl 73; AH
Tpt’yawoi itérÀwpoi Tl A152 , ml infligeât.

quidam Non igitur , congruente Br basi En
basi, non congruent et 3A , Av lutera ipsis
HA, Az. Congruent igitur; quare et angulut
BAr angqu EAz congruet, et æqualir si erit.
Si igitur duo , etc.

PROPOSITIO 1X.

Datum angulum rectilineum bifariam secare.
Sit datus ’angulus rectilineus BAP ; oportet.

igitur ipsum bifariam récure.

DT

Santatur cnim in A) quodlibet punctum A ,

et anglet-am ab At ipsi AA æqualis AE, et
jungattir AE, et constituatur super Al! trian-
gulo æquilatero AEZ , et jungatur Az 3

égales à deux autres droites , chacune a chacune , et ayant les mêmes extrémités
que ces deux aunes ; mais elles ne peuvent pas être canstruites (7); donc la hase Br
s’appliquant sur la hase El , les côtés BA, ar ne peuvent pas ne point s’appliquer
sur les côtés 15A , AZ ,- donc ils s’appliqueront les uns sur les autres ; donc l’angle
Bar s’applique sur l’angle EAz ; donc il lui est égal. Donc, etc.

PROPOSITION IIX.

Partager un angle rectiligne donné en deux parties égales.
Soit BAT un angle rectiligne donné; il faut le partager en deux parties égales.-
Prenons dans la droite A8 un point quelconque A, retranchons de la droite AI

une tiroiteAE égale .à la droite AA, joignons A15 , sur la droite A15 , constrpisons
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il AZ’ Aigu: in il été BAI wifi: fixa. vinait-nu

(ml vil; A2 «lanier.

En) 7è? in inli’ il AA Tir" AB, itoml «Il

il A2, No æù titi AA, A2 duel "à"; EA, AZ in:
sirli , lita-ripa lln’n’pç, ml Bain; il A2 Bain;

vil El in ini° 7min a’t’patil t’iml AAZ and;

’ril’ 57:3 BAI in irriv ’.

H ripa «fretin: 7min: tilOtiypcthoç, il 57:3

BAT, dixit trimmer tlml 73; A2 «latins. Omp
Un maïa-u.

nporaxtx i.
Tilitl’oetî’nr (119.749 7n7rtpatqtinw d i951. 79’145.

Etna il 33660:: :6661 «empatrptim ’ Il AB’

à? (hl Tilt! A13 «latin mmpatquiyiiv dixit amatît.

A

. I a i a a» I a I:(INCTdTB tir aux»; rpiyawov INWÂQUPOV
13 ABr, inti 11774500!» il 575 AIR 7min fixai.

dico BAT angulum bifariam sceari ab A2

recta. ’Quoniam cnim æqualis est AA ipsi A8 , com-

munia autem AZ , duæ AA , A2 duabus
EA , A2 æquales sunt , utraque utrique , et basi:

Az basi Ez æqualis est; angnlus igitur AAz
angulo EAZ æqualis est.

Datus igitur angulus rectilineus BAI" bifariam

secatur ab Az recta. Quod obortebat facere.

PROPO SITIO X.

Datam rectam terminatam bifariam secare.
Sit data recta terminata A]; oportet igitur

AB rectam terminatam bifariam secare.

B

Constituatur super ipsa triangulum æquilaa
terum Anr, et secetur API angulus-bifariam

le triangle équilatéral AEZ (x ), et joignons AZ ; je dis que l’angle BArhestpartagé

en deux parties égales par la droite A2.
Puisque AA est égal à AE, et que la. droite A2 est commune, les deux droites

AA ,oz seront égales aux deux droites EA , Al , chacune à chacune; mais la base
A2 est égale à la base El; donc l’angle AAZ en égal à l’angle raz (8).

Donc l’angle rectiligne donné BAr est partagé en deux parties égales par la
droite A2 ; ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION X.
Partager une droite donnée et finie en deux parties égales.
Soit donnée une droite finie AB; il faut partager la droite finie An en deux

parties égales. , i I- Construisons sur cette droite un triangle équilatéral ABr (1), et partageons
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1:5 FA tûôu’çt’ Aigu» 37: à AB 969974: (Mx:

I t ,,..7917451711 une: 72: A empan.

A

Emi 7è? in imbu AI 7:5 r13, nanti (Fi
à m, No a»; ni Ar, m ne) ni; Br, TA in;

n x 5 I f I x I c e tllfi’lV, 91419,34 txa’npqt, me: yawls: a wro ArA

Mari; 75 67:5 nm in Ërri ’t pain; il»: à AA

Brin: 737 BA in iniv’.
H cipa Enduire: «datiez mmpatmt’yn à AB fixa:

I i i il N7171411711 1:de 70 A. Omp 2&1 m’aura-au.

npOTAziz ni;
T37 63921071 amuïe, être 70:7 7rpàç dû??? hum;

«mutina, 7rpàç 5p9aiç amict; eôatïav 7Pat,u,wiy

4.171769.

Erre» à Mir 99017:4 969.71 à AB, 73 a"; 99931:

cnpeïov in” suivi; "ra T’ à? à?! En"; 70:7 r amadou

«59.13 tôôtiq, "Pi; ripai; 7min; tôeeïav Watpwir

àywyeii’.

ab FA rectâ; dico AB rectam bifariam .secari
in A puncto.

B

Quoniam cnim æqualis est AI’ ipsi F1! , com-

munis autem FA, duæ At, r4 duabus Br,
FA æqualcs sunt , utraque utrique , et angulus
APA angulo BPA æqualis est 5 basis igitur AA
basi BA æqualis est.

Ergo data recta terminata An bifariam se-
catur in puncto A. Quod oportcbat facere. I

PROPOSITIO XI.

Datæ rectæ , a puncto in eâ dato , ad rectos

angulos rectarn lincam ducere.

Sit quidam data recta A3; datum vero
punctum in eâ P 5 oportet igitur a P puncto ipsi

48 rectèe ad rectos angulos rectam lineam
ducere.

l’angle ArB en deux parties égales par la droite m (9) ; je dis que la droite AB est
partagée en deux parties égales au point A. r

. Car puisque la droite Ar est égale à la droite r8 ,-et que la droite rA est commune,
les deux droites Ar, rÀ sont égales aux deux droites Br, m, chacune à chacune;
mais l’angle ArA est égal à l’angle BrA; donc la base AA et égale à la base 8A (4).

Donc la droite donnée et finie AB est partagée en deux parties égales au point A;

ce qu’il fallait faire. ,
’ PROPOSITION XI.

A une droite donnée, et à un point donné dans cette droite, mener une

ligne droite à angles droits. -Soit AB une droite donnée , et r le point donné dans cette droite; il faut du
point r mener à la droite A8 une ligue droite à angles droits.
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N l l
Eihiçûw ivri 7m; AI ’TUXOV empaloit 70 A,

E N I I a
aux: nivela 7p TA l’a-n il TE, un; www-117w un

N l h 3
Tu; AE wigwam! icônÀeupov To ZAE, aux: 27:-

H A. l A.566969!» a; 21" A671.) on 731 flûtiau; des"; 731 AB,

a t a. t y a. I z a. Wune ne wpaçew’rp (9092970; immune TOI: r, 711w;

599d; 7min; edÛe’Ïat ypappâ dan-a; i121".

AA

.n t e x tEn" 71P l’en ion-lu n ra 737 TE, un» de

Ü t t I
u 11,060 (Na ai Aï, Il Jim-i qui; ET, Il in:

s I Ï Ptiriv, andflépd Êxœripç, and flua-1; n A2 Boum

h I Q f l7p 2E t’a-n irri’ 7min défet n une ATZ 7mm]; 1’37

’ h a.uvro En in iml, and ria-w içtEnç. Oran d’à

nieriez in: 2590747 "dans 7è; 59:53; 7min;

SI l I A, I h Q I N à]un; aMmÀauç mugi , open ind’repd rani. tout:

a. a l 7 ï )I a x z I m e t7wwwy www - open apr: en!!! equiFd un! une
ATZ, 2re.

T? nife: feeder, me]; 737A13 , in?» rot? 727:8;

a a. I l a. t a t l«un: Éden-o; captent) vau r, wpaç opdatç 7mm;

((36974 naquit durai ri ZI’. OmP Un vraiii’aw.

AE triangule æquilatero ZAE,

23
Sumatur in AF quodlibet punctum A, et po-

natur ipsi FA æqualis TE , et coustituatur super
et jungatur

ZF; dico datæ rectæ A3 a dato in eâ puncto
P, ad rectos angulos rectam lincam ductam
esse ZI’.

E B
Quoniam enim æqualis est FA ipsi PI: , com-

munis vcro PZ , duæ sane A!" , rz duabus
Br, F2 æquales suntutraque ubrique, et basis A2
basi ZE æqualis est; angulus igitur AFZ angulo

zrz æqualis est, et surit deinceps. Quando au-
tem recta in rectam insistens deinceps angulos
æquales inter se facit , rectus utcrque requa-
lium angulomm est; reclus igitur est uterquc
ipsorum AFZ, ZFE.

Ergo datæ reclæ AB a dato in eâ puncto P,
ad rectos angulos recta linon ducta est F2. Quod

- oportebat facere.

Prenons dans la lignedroite ’AI un point quelconque A, faisons rE égal à TA (5),

construisons sur ne le triangle équilatéral ZAE, et joignons zr ;.je dis que la droite
r2 estmenée à angles droits à la droite AB du point r donné dans cette droite.

Car puisque la droite TA est égale à la droite 1E , et que la droite Il est commune,
les deux droites Aï, Il sont égales aux deux droites rar,-rz, chacune a chacune;
mais la base AZ est égale à la base 2E ; donc l’angle au est égal à l’angle en (8); niais

ces deux angles Sont de suite, et lorsqu’une droite placée Sur une droite fait les
’ angles de suite égaux entre eux , chacun des angles égaux e5t droit (déf. 10) ; dOnc

chacun des angles au, 2re est droit. ia ’Donc la ligne droite zr a été menée à angles droits à la droite donnée AB du

point r donné dans cette droite.

t
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119011212 :162 -

h N N . î h lEn) 7m (l’oasis-av rôdera abrupt» , un roi?

d A. I
JoÛiv’roç (mutina , o [si 507w irr’ string, and-701

0699717 7pappilv églaytîil.

. lEn» si ,uiv 9066:1 «38:71 drupe; n AB, To

A Êoeiv n si" 3 ti in"! 57; 4,0737; 75 r-

." a F fiN N l l
du d’à Ë7ri 1’th 90997619 Mettant anlPOY ’rw AB,

a t r». I I n A I I r rune 790 dodu-roc amputa nu r , a un un" ne

î N l a «a t à Nnunc, adorer Queue" 7’?an 4743409.

EiÀiitpOœ yèp in) rai input pipit qui; AB sôôtiuç

1’0de tupaïa»! 7d A , nul 1.3’pr [Liv 797 T,

illuminer: li 793 TA , adula; 7479490!» 5 EZH ,

aux) matricerai EH rôdai?! l fixa and 73 e, and
o’mrw’xûumv â PH, r9 , r8 tddtî’m ” Air.»

31: i7ri unir flafla-an edôeîzv draper rôt! AB, aivrà

1’08 J’oBivroç hindou 708 r, and inti ivr’ «13175:,

zées-ra; 5nd: 5 r9.

PROPOSITIO XII.

Super datam rectam infinitam , a datopuncto .

qnod non est in eâ , perpendicularem rectam
lineam ducere.

Sit quidem data recta infinita A3 , damna
vero punctum P , quod non est in eâ ; oportet
igitur super datam rectam infiniIam A8 , a date
puncto 1’, qnod non est in eâ, perpendicularem

rectam liuearn ducere.

Z

Sumatur cnim ad alteram partem A]! rectæ.

quodlibet punctum A , et centra quidam r,
intervallo autem FA , circulas describatur EZH ,

et secetur EH recta bifariàm in 0, et jun-
gantur PH , r9, ra rectæ; dico super datam
rectam infinitam A8 , a dato puncto P ,
quod non. est in eâ , perpendicularem ductam

esse P9.

PROPOSITION X11.

A une droite indéfinie et donnée, et d’un point donné qui n’est pas dans cette

droite, mener une ligne droite perpendiculaire.
n Soit A]; une droite indéfinie et donnée , et-r’ un point donné qui n’est pas dans

cette droite; il faut à cette droiteindéfinie et donnée A13 , mener du point donné r
qui n’est pas dans cette droite , une ligne droite perpendiculaire.

Prenons de l’autre côté de la droite AB un point quelconque A , et du Centre r
et d’un intervalle ra, décrivons le cercle ’EZH (dem. 3) , partageons la droite EH
en deux parties égales au point 6(10), et joignons rH, r9, r5; je dis qu’à la droite
indéfinie et donnée AB , et du point donné r qui n’est pas dans cette droite, ou a

mené une perpendiculaire r9.
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Emt’ 7&9 in irriv à HG un? 95, and N

in or, Na A) ciel-1,9r au; "a"; ne, or in:
sirli! , irez-ripa inarripqt , tarti Bain; si PH Bain:
et? r12 iniv 761° 7min nitratai vivré tel-I 7m14;

737 dm; lier émir in, mati tic-w 59:57;. 074v tu

06997:: in? 699717 oratorio-ct 7d; iotfiiç Maria;
in; ÉAÀtiAatrç 701:9; , ôpôti iriez-ripa: du in»!

W715! ËNIV” anti li iptr’rnzu’î’a tÔÛsTat 1:69:70;

sentira: id in! birman.

l N N d
En: T)" dardaient! cipat rôdera «trapu 1’517 AB,

I t a» I I a. A I a a aand Ton fleura; armerai; nu T, a [tu en" t7:

n m q- u æ107’115, zieuta; "1(le ai ro. 0m? Je: 71’01"61".

nporazts 17’.

Edv ’ «36:71 in: eüôt’î’aw atteint 7min; and?

du: No êpôa’tç, i1 havir 5,3817; in; nanisai.

Eddtièt 74”) au; a; AB ivr’ 9:36:71? 75v TA

duetîtm 7min; 7019i?!» , Tri; 673 TBA, ABA’

Abat in ai 67:5 rBA, ARA fluvial, rififi Na
5,3941 ria-tv, in durit âpôaïç ile-au.

25
Quoniam cnim æqualis est H0 ipsi on,

communia autem or , duæ utique 0H , 91’
duabus ne , éF æquales sunt, utraque utrique ,

et basis Fil basi F2 est æqualis ; angulus igitur
FOR angulo sor est æqualis , et sunt deinceps.

Quando autem recta in rectam insistent,
dcinceps angulos æquales inter se facit ,
rectus utcrque æqualium angnlorum est; et
insistens recta perpendicularis appellatur in
quam insistit.

Super datam igitur rectaux infinitam An a dato

puncto P quad non est in eâ, perpendicularis
ducta est F0. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO XIII.

Si recta in rectam insistons angulos faciat, vel
duos rectos , vel duobus rectis æqualcs faciet.

Recta enim quædam AB in rectam FA in-
sistons angulos faciat F84 , ABA 5 dico FBA,
ABA angulos , vel duos rectos esse , vel duobus

rectis æqualcs. I

Car puisque la droite Ho est égale à la droite ors, et que la droite or est
commune, les deux droites or, on sont égales aux deux droites Eo, or, cha-
cune à chacune; mais la base ru est égale à la base TE (déf. 15); donc l’angle roi!

est égal à l’angle lier (8) ; mais ces deux angles sont de suite, et lorsqu’une droite

placée sur une drOite fait les angles de suite égaux entre eux , chacun des angles
égaux est droit, et la droite placée au dessus est dite perpendiculaire acelle
sur laquelle elle est placée. i

On a donc mené Io perpendiculaire à la droite indéfinie A8 , du point donné P
placé hors de cette droite. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XIII.
Si une droite placée sur une droite fait des angles , elle fera ou deux angles

droits, ou deux angles égaux à deux droits. .. h
Qu’une droite AB placée sur une droite ra fasse les angles rBA , ARA ; je dis

que les angles rBA , ARA sont Ou deux droits , ou égaux à deux droits. ’ ’
4
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El [sir ou la» irriy si 67:3 TBA et? 67:3 ABA ,

No ipeatt’ sien. Bi fi cri, fixas: aiwà 70:7 B
npeiou ri? TA whigs "prit ipôaiç si BE.’ a; cipat

67:3 TEE, EBA No 5,61; tin. Rai inti si 677d TEE
duel 747; (mi TBA, ABE in in), agonit 7rpaa-uicrôœ

si rimé EBAt ai tipi: 6775 TEE, EBA Tpmi qui”;

6m) TBA, ARE, EBA in: n’a-i4. mais", êmi

à ânà ARA un) 747; ne ARE, EBA in in),
a

A B
nouai wpoa’uticdœ Il (and ABT’ ai aipct’ 67:5 ABA,

ABT que) "m7; 67:5 ABE , EBA , ABT in: clair.
EJ’tiXBnntv «Pi un) a; 671d TEE, EBA que) 717;

m3747; i’flu’ ni «Fi 71,5 attira; in, me) dÀÀliÂOl;

irriv iræ mati ai dmi TBE , EBA ripât 747;
15ml ARA, ABT in: tin-ive tintai ni 67:3 TBE,
EBA «No ËpOati tic-1, mi ai Cm3 ABA, ABT sipo:
à")! àpûat’i’ç l’a-au clair. Edv’ tripot, mi qui 355;.

Si igitur quidem æqualis est FBA ipsi ARA,

duo recti sunt. Sivero non, ducatur a B puncto.
FA reclæ ad rectos ipsa BE ; ergo FBE, EBA duo

recti sunt. Et quoniam TEE. duobus FBA , ABE

æqualis est, communis addatur EBA 5 ergo TEE,

EBA tribus FBA , ARE , - EBA æquales sunt.
Rnrsus , quoniam ABA duobus ARE , 813A
æqualis est , commuais addatur ABP 5 ergo

A

ARA, Arr tribus ABE, 23A , Asr æquales
sunt. Ostensi sunt autem et TEE, EBA tribus
eisdem æquales; qua: autem eidem œqualia, et

inter se sunt æqualia; ergo et TEE, EBA ipsis
ABA, ABP æquales surit; sed TEE , EBA duo recti

surit; ergo et ABA , A8? duobus rectis æquales
surit. Si igitur, etc.

Car si l’angle rRA est égal à l’angle ARA, ces deux angles sont droits (déf. to).

Si non , du point B conduisons RE à angles droits à rA (t l) ; les deux angles TEE , EBA

seront droits; et puisque l’angle TBE est égal aux deux angles rRA , ARE, si l’on
ajoute l’angle commun ERA, les angles TBE , ERA seront égaux aux trois angles
TBA, ABE, EBA. De plus , puisque l’angle ABA est égal aux deux angles ARE,
EBA , si l’on ajoute l’angle commun ABT , les angles ARA, ABT seront égaux aux

trois angles ABE, EBA , ABT. Mais on a démontré que les angles rRE,[âERA leur
sont égaux ; et les grandeurs égales à une même grandeur sont égales entre
elles; donc les angles TBE , EBA sont égaux aux angles ABA , ART; mais les
angles me , EBA sont deux angles droits; donc les angles ARA, ABT sont égaux à
deux droits. Donc, etc.
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1120124212 a".

ridât! vrpéç 71v: design, un? 1’43 typa; suivi

CHIMIE”, No 2:38:71: , in; hi 7è cula-â. [Apis
guipant: , 1è; Ëçefâ’ç 7min; Jim-hi 596427; île-ct;

aman-n, in: «36:14; Écran-au influa; a; 2599741.

fifi; 7&9 au" «3091;. 7-37 AB, un) 75 vrpôç

161-5 enlaçait,» 753 B , No 966.72" aï Br, BA, la;

Ex) 7è :1373:- pe’pn teignent, 7:2; ËQeËîÏç 7min;

qui; Ü7rà ART, ABA Jim-î dôpôatî’ç î’mçdvrolel’Tm-ur

M70; 31-: Ë7r’ «36912:; à") 73713 5 BA. a

Eî 7&9 lui Ëa-n 7g? Br in? :6964; û BA, Ëwa

ré? r8 57A: tôôu’aç t? EH.

En) 637 adam": à AB Ëvr’ eôôe’i’œv 7;"! TEE

Ëoe’rrnm, ai à): ôwà ART -, ARE yawîou chia-b

599cm Yvan titi)" n’a-î fi mi a; rhô ART, ARA

«maronnait: :XIV.

0

PROPOSITIO .xiy,

Si ad aliquam rectam , et ad punctum.
duæ Irectæ , non ad easdem partes positæl,
deinceps angulos duobus rectis æquales fadant,

in directurn erunt sibi ipsis rectæ.
Ad aliquam cnim rectam A8 , et ad punctum

in eâ B , duæ rectæ Br , BA, non ad easdem
partes positæ , deinceps angulos ABP , ARA
duobus rectis æquales fadant; dico in direc-
tum esse ipsi FB ipsam BA.

Si cnim non est ipsi Br in directum BA, sit
ipsi ra in directum 82.

A

I.Iuv A. ...œ..-;:

Quoniam igitur recta AB super rectatn l’BE

insistit , An]? , ABE auguli duobus rectis æqua-

les saut; sunt autem et ABP, ARA duobul

A ne . t En; ,1
I fl,. I 4tu

t Si à unetttdroite ,î’etUàWux’iE’jjoifie de cette droite; détint droites ;. non placées du

même côté font les- àhgîèsïffié égaux

dans la même directionfï J”7të’?dÎ*ËTïw il- J
x à deux droits, ces deux droites seront

Qu’à une droite AB, et àun jàôüiî-Bïlïe cèttetdroite, les deux droites Br , en , non, la,
placées du même côté, fassent ! Magne-An, ARA égaux à deux droits;
je dis que BA est danslardirection dëmgïâ r w . Ifax»

Car si RA n’est point "dans la direction dévier, .que Blason dans la direction
dé’mgdemd). L K :A’Vlktêfiyo v

Puisque la droite AB est placée sur la droite un, les ranglesd’Aglj, A815 sont
égarât deux droits (15); mais les angles Ann, . au sont:.éganx à deux droits :

un; 4-42! 4l .

fia
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«bels 5,5817; leur ai à”): 67H: TBA, ABE 70:7;
(me; IRA, ARA l’a-au n’ai. Konà épppüaôw û 13ml

mA- Amrù alpe à 67:2; ABE Mm? 7,7 est ARA

inlv 7cm , à ËAémv 737 fanfan, 3711p înîv

iNywroy. 0&1: ëpat in: 9:39:11; Ënlv’û DE 15 Br.

0,40140; à; &îfopsv, 37-4 oôJÊ in»: 7-1; 7193W 75:

BA’ la: sôôu’aç 191301)? û r3 7-37 BA. Eèv alfa,

aux? 7è Ëfïïç.

nporAzxz. u’.

N t
158w No :69.an Tsunami! butinas, 711;):de

t I il a l lnopuçuv 7mm; tu; atMnÀdJ; WOHM’OUU’I.

B

A60 gap «39:74: a; AB, rA rendront! ÉÀ-

du; nant 73 E npeïov’ 94,90 3?: Yen ÈME à

Ml! 671’5 Air 7min "ri «la?» AEB , t; dl Ô’n’à TER

et? 57:5. AEA.

rectis æquales 5 ergo PBA , ARE ipsis PBA ,
ABA æquales sunt. Communis auferatur NM;
reliquus igitur ARE reliquo ARA est æqualis’ ,

minor majori , quad est impossibile. Non igitur
in directum est DE ipsi Br. Similiter autem
ostendemus neque esse aliam quamdam præter

3A; in directum igitur est r3 ipsi BA. Si
igitur, etc.

PROPOSITIO XV.

Si duæ rectæ sese secent , ad verticem angulos

æquales inter se fadent.

A

I’

Duæ cnim rectæ AB, ra sese accent in E
pnncto; dico æqualem esse quidem AEF an-
gulum ipsi un , un vero ipsi AEA.

donc les angles I’BA , ARE sont égaux aux angles rBA, ARA. Retrancbons l’angle
commun rBA , l’angle restant ARE sera égal à l’angle restant ARA , le plus petit au

plus grand; ce qui est impossible. DE n’est donc pas dans la direction de Br.
Nous démomrerons semblablement qu’il n’y en a point d’autre excepté 8A; donc ru

est dans la direction de BA. Donc, etc.

PROPOSITION XV.

Si deux droites se coupent mutuellement, elles font les angles au sommet égaux

entre eux.
Que les droites AB , ra se coupent mutuellement au point E ; je dis que l’angle

AEr est égal à l’angle AEB , et l’angle un égal à l’angle AEA.
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Baril qui? 16064 5 AE Ê7r’ 1661:7!!! Tùï TA

bien)", 7m11; mafia-ct Tel; un?) rEA , AEA’
a; ripa. 573 rEA , AEA 7min: ôtât: âpeaî’ç l’au:

clef. mil", lm) «50:71 il AE l7; tôût’ïœv 73h!

A13 lointain, 7min; vromüm Tel; 157:5 AEA,
AEBt al in 67:5 AEA, AEB 7min: d’un-h 59947;

leur club. Eûs’xeunv d’à ami al Ôwà rEA, AEA

ahurir 5,847; l’a-av ai alpes dm; TEA, AEA n17;
67?: AEA, AEB l’a-au ois-1’. Kami émias» il

ôwà AEA, honnît défet à 673 l’EA Acnnî 73?

du?) BEA l’au lori-t’y. Opale; a; figeassent , En

un? ai 67:5 TER , AEA l’eau citrin Bob in No,
nul 7è ËEÊ; à

HPOTAEIE K.

Barra; Tplyévoo p.18; 75v rampât! wpoa’suCÀu-

Osînç’, 2l êltTà-Ç 7min: Ëmtn’Patç 75v Éva-5; un)

instar-l’or flouât” piailler Ërn’y. 4
lie-m TPIWVOY ’rà ABr, ml wpofljtçscmîdu

16705 m’a: Wltupè si Br l’ai 75 At Main: au
a

59
Quoniam cnim recta au inî’rëctam rA in-

sistit angulos faciens PEA , AEA’; ipsi IRA ,
AEA anguli duobus rectis æquales sunt. Humus ,

quoniam recta A]; in rectam An insisdt,
angulos faclens AEA , A33; ipsi AEA , A!)
anguli duobus. rectis æquales sunt. Ostensi sunt

autem et ru , AEA duobus rectis æquales;
ergo PEA, AEA ipsis AEA; A53 æquales sunt.
Communis auferatur AEA , reliquus igitur FIA

reliqua BEA æqualis est. Similiter autem os-
œndemus et r23 , AEA esse æquales. Si
igitur duo, etc.

PROPOSITIO XVI.

Omnis trianguli uno laterum producto , exte-
rior angulus utroque interiorum et oppositorum
angulorum major este:

Sit triangulum au: ,I et producatur ipsîus
:1an lattis Br ad’A 3 slice exterjorem

Car puisque la droite A12 est placée sur la droite TA , faisant les angles TEA,
AEA, les angles mA, AEA sont égaux à deux droits. De plus, puisque la droite
AE est placée sur la droiteAlpîrfais-ant les angles AEA, AEB , les angles AEA ,
AEB sont égaux à deux droits,-ïfMais ou" a démontré gueltes angles rEA , ARA
sont égaux à deux droits factuelles angles. 11513,. Ana sont égaux aux angles
un Augœegçëëçhoqs.l’augle’bommun AEÀ ;: l’angle tous: lm sera égala

l’angle re’stantBEA.’ ou essangera semblablement que les angles res , AEA
sont .égaux. Donc , etc. ’ If i

sfix V.n’*

P R 0 Pô KV l.

Ayant prolongé un coté d’un triangle quelconque , l’angle extérieures: plus

grand que chacun des anglesjntérieurs et oppgsés. . A r I ’ ’ V
’ "Soit le triangle A81"; prolongeons les’cô’teîm «fluidifie dis que ” l’angle

ALA
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’

fritta-à; yttria, 5 âne ATA, [14ij anis! êta:-

I N ’ t x 2 a. r tTIPÆÇ «au un; au «munie! , nov une mA ,

BAT 7071137.
A

l’univers si Ar fixa net-rai 10 E, un) im-
wa9eîàu i BE ËszCAn’a’Ûw in, edetl’atç3é7ri "ni Z,

nazi xeiaôw 7:»? 8E in Il E2, ami Emëw’xôæ z ZI’,
C

au; duixflu si AI itri 76 H.

Erre) 93v 7H ion-lu ripât! AIS 7;? Et, si (Pi 8E

si E2. , Jim à»; ai AE , en Jim-i 7:17; r5 , raz
in; nia-i1: , Ënœrs’fat inafépg, un) 7min ai rhô

AEB 7min 737 671-3 ZEr in in) , uni nopuçiw
snip- Æainç d”un si AB flint et? 21’ in inl,
nui 75 ARE 791’707» 75 ZEI’ native) ion-hi 710v,

mai ai Mme) 7min: 7:27; Mural"; 7min; in:
sin-l7 , inflige iXd’fl’PÇ, 60’ si; «si in" fanny)

ÜWOTIIIVOUG’IV’ in ripa: in)? si 57:5 BAE 737 157:3

en. Murray Ali in": si 67:6 EFA 73; 67:5 tarz-

AFA majorem esàe utroque interîorum et opposi-

torurn PBA , BAP anguloruma

Secetur At hifariam in E, et juncîA Br.
producaturin directnm ad Z, et ponatur ipsi DE

æqnalis EZ, et juugatur 2P, et producatur
A? ad Ut

Quoniam igitur æqualis est quidam A! ipsi

Et, DE vero ipsi HZ, duæ AE, un duabus
r1! , EZ æquales sunt, utraquc unique , et an-,
gulus AEB angulo zut ærluulis est, ad verti-
cem enirn est; basis igitur A3 basi Z1” æqualis

est, et A)!!! triangulum ler triangulo æquale
est, et reliqui anguli reliquis angulis æquales
sunt, uterquc unique , quos æqualia latcra
subtcndunt; æqualîs igitur est BAR ipsi HZ.

Major autem est M’A ipso En; major est

extérieur ArA est plus grand que chacun des angles intérieurs et opposes
lrBA , BAT.

Partageons la droite Ar en deux parties égales en E ( 10) ; et ayant joint la
droite BE , prolongeODS-la vers Z , faisons E2 égal à BE (5), joignons la droite Zr , et
prolongeons Ar vers H,

Puisque AE est égal à Br , et ne égal à El, les deux droites AB, en sont égales aux
deux droites r15, El, chacune à chacune; mais l’angle AEB est égal à l’angle zut (15),

puisqu’ils sont au sommet; donc la base A3 est égale à la hase zr (4) ; le triangle
ABE est égal au triangle zer, et les angles restans, soutendus par les côtés égaux,
sont égaux chacun à chacun; donc l’angle BAIE est égal à l’angle en (not. 9 );

mais l’angle en est plus grand que l’angle en ; donc l’angle ArA est plus grand



                                                                     

LE PREMIER’LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUÀCLIDE. 31
[121:th alpe. Il 5775 ArA 73; du?) BAE. Opale); d’à ,

rît"; Br rerynpe’vnç fixa, 6119691501744 un) û (in!)

Bu! , Toun’rrw Il Ôwà ArA , païen uni Ttîç

157:3 A151". marri; «ripa , mal Toi. i527;

nporAztz 16’.

Hava-ô; 7917159011 ai Mo 7:01:13! «No 590551!

haïra-ové; Je; , miton psrœÀatanvôptvm.

Enta Tps’ywvay 73 ABP 7e’7œ 374 70:7 ABI’

nantiroit ni No 9min; No âpdôv iléon-ové; sin,

I I
mayen peraàœpÊuvopww.

A r
mantras 7èp fier tout sa a: ï v
Kari irai ’rpr’yaivou 705 ABI’ Êxro’ç ion 7m14:

à riflé ArA, [1.61,ng Ëa’ri ’rtÎçÊv-ràç asti àmvay’riw,

727; 137:3 ABI’. Kami ripas-active!» il Üflà ATB. ni

’ ripa (mi ArA, APR 757 57:3 ABr, BTA perforé;

igitur AFA ipso BAI-1. Simililer autem, Br sectâ

bifariam, ostcndctur et BFH , hoc est APA,
major et ipso ABI’. Omnis igitur , etc.

PROPOSITIO XVII.

Omnis trianguli duo anguli duobus mais
minores sunt, omnifaiiarn sumpti.

Sit triangulus ABF 5 dico ABF trianguli duos
angulos duobus rectis minores esse, omnifariam

sumptos.

A

B

’Prodacatur enim 8P ad A.

Et quoniam trianguli ABI’ extérioriest au» ’

gulus AFA, major cstintcriore ct opposito A31”.
Communis addaiur APR; ergo AFA , AI’B ipsis

ABP, BFA majores sunt. Sed AFA, AFB duobus

que l’angle BAE. Si on partage le côté Br en deux parties égales , du démontrera
semblablement que l’angle un! , c’est-àedire ArA , est plus grand que l’angle ABr.

Donc , etc.
«

a

PROPOSITION XVII.

Deux angles d’un triangle quelconque,

sont moindres que deux droits. A "
de quelque manière qu’ils soient pris , ’

Soit le triangle ABr; je dis que deux angles du triangle ART, de quelque manière
qu’ils soient pris, sont moindres que deux

Prolongeons Br vers A (dem. a).
’ l I

Puisque l’angle ArA du triangle ABr est extérieur Il il est plus’grand que l’angle
intérieunetwopposé ABr (1 6). Ajoutons l’anglecommun AB,: lesàugles m, ArB serônt
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ABr www ès?) 75; 613 RIA.
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1l 673 AM3, peifœv Êrrl 757; îv’ràç and nîm-

Watrn’ov, Tic âne ATB’ 7cm en à :335 AAB 7:5

LE PREMIER LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.
rectis æquales sunt; ergo ART, Brut duobus
rectis minores sunt. Similiter autem osten-
demus et BAP, APB duobus rectis minores
esse, et adhuc ipsos PAR , A81”.
igitur , etc.

omnn’

PROPOSITION XVIlI.

Omnis trianguli majus latus majorem an-
gulum sulitendit.

Sit cnim triangulum A!!!" ’, majus habens AP

latus ipso A8 ; dico et angulum 413F majorent
esse ipso BFA.

A

r
Quoniam enîm major est A!" ipsâ AB, po-

natur ipsi An æqualis AA , et jungatur BA.

Et quoniam trianguli BI’A extcrior est an-

gulus AAB, major est interiore et opposito APR.
Æqualis autem AAB ipsi ABA, quia et latus A3

plus grands que les angles Anr, au; Mais les angles am , au; sont égaux à deux
droits (15); donc les angles ABr, BrA sont moindres que deux droits. Nous démou-
trerous semblablement que les angles BAI", arB , et les angles un, ABr sont moindres

que deux droits. Donc, etc. l
PROPOSITION XVIII.

Dans tout triangle, un plus grand côté est opposé à un plus grand angle.
Soit le triangle un ayant le côté ar plus grand que le côté AB ; je dis que

l’anglé ABr est plus grand que l’angle au; «
Puisque At est plus grand que A13 , faisons AA égal à AB (5), et ioîgnons BA.
Puisque AAB est un angle extérieur du triangle Bar, cet angle est plus grand que

l’angle intérieur et opposé APR (16) 5 mais l’angle AAB est égal àl’angle ARA (5) , parce
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dora ARA, lm) nul wàeupal il A373? AA inlv
701v Faitout ripa un) il 6913 ARA 7:7; 573 ArB’

"MM? aiguail-:5713 ART par?» in) 157; 57:3 AIE.

l si I a t t a.llano; d’un: Tptyawou , un: ratafia;

nporaztz 16’.

Huy-ra; 1717:5ch 6’33 1’917 luiront 7min il

parfait! wÀtupal 57:07:19".

En!» Tpi’ywvov Té ABI’, luiront 1x09 13’"! 67:5

ABT 7101:;an 751"; ôwà BrA’ n’y» 37: mû witwpal

Il AI 7rÀtupa’ïç 727; AB ,uu’ëœv ion-if.

B

E; yàp [1.3l , 1170: l’a-n in)? il ar 737 AB, il
(Mireur l’a-n peyotl]! oint Ërrw il Al’ 7g? AB’ 7m

7&9 du in” un) 7m11); âne ABr 737 15ml ara-
oôx in: de” «la: alpe: l’an inlv il Aï 7;? AB.

055i [un iléon-m loi-7b il AI fi" Al? lainant
pal!) du in nul 7min Il tine ABI’ 1579 573 ATE-

ipsi AA est æqualc; major igitur et ARA ipso
AFB; multo igitur ABF major est ipso API.
Omnis igitur trianguli, etc.

PROPOSITIO XIX.
a

Omnis trianguli majorem angulum mains

lotus subtendit. ,V Sit triangulum ART, majorem habens ABF
angulum ipso M’A; dico et lattis A? latere
A3 majus esse.

r QSi cnim non ; vel æqualis est A? ipsi A! , vel
mînor; zequalis quidam non est AP ipsi A3 ,
æqualis cnim cssct et angulus A3? ipsi AFB.
Non est autem; non igitur æqualis est A]? [ipsi
AB. Neque tanien minot est AP ipsà A8; miner
cnim esset et angulus ABP ipso ATB; non est

que le côté AB est égal au côté AA; donc l’angle ABA est plus grand que l’angle un;

donc l’angle ABr est beaucoup plus grand que l’angle un. Donc , etc.

PROPOSITION XIX.

Dans tout triangle, un plus grand côté souteud un plus grand angle.
Soit le triangle ABr, ayant l’angle ABr plus grand que l’angle BrA; je dis que

le côté Aï est plus grand que le côté AB.

Car si cela n’eSt point, ar est égal à AB, ou plus petit. Mais At n’est pas
égal à AB , car alors l’angle ABr serait égal à l’angle ArB (5) ; mais il ne l’est pas;

donc Ar n’est pas égal à AB. Le côté AI n’est pas plus petit que le côté AB , car

alors l’angle ABr serait plus petit que l’angle ArB(18) ; mais il ne l’est pas; donc le

5
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autem; non igitur minor est AF ipsâ AB. Os-
tensum est autem neque æqualern esse; major
igitur est Aï ipsâ AB. Ornais igitur, etc.

C. PROPOSITIO XX.

Omnis trianguli duo latera reliquo majora
surit, omnifariam sumta. I

Sit cnim tringulum ABP; dico ABF trian-
guli duo latera reliqua majora esse , omni-
fariamsumpta; ipsa quidem 3A , AP ipso Br ,
ipsa vero AB., BF ipso AF , et ipsa 3P, FA
ipso AB.

A

r
Producatur cnim BA ad A punctum, et po-

natur ipsi, FA æqualis AA , et jungatur Al”.

Quoniam igitur æqualis est AA ipsi At,
æqualis est et angulus AAI’ ipsi AFA, major

côté Ar n’est pas plus petit que le côté AB. Mais on a démontré qu’il ne lui est pas

égal ; donc At est plus grand que AB. Donc , etc.

PROPOSITION xx.

Deux côtés d’un triangle quelc0nque , de quelque manière qu’ils soient pris,
sont plus grands que le côté restant.

Soit le triangle ABr ; je dis que deux côtés du triangle ABr , de quelque
manière qu’ils soient pris , sont plus grands que le côte restant,- les côtes BA , AP-
plus grands que Br ;vlcs côtés A8 , Br plus grands que ar , et les côtés Br, m plus
grands que AB.

Prolongeons BA vers A , faisons AA égal à rA , et joignons ar. ’
Puisque AA est égal a ar , l’angle au est égal à l’angle ara (5); donc l’angle au

rwm-eir reAe-7* e -
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le» J’i il AA 75 AI’ ” [miroiter sipo: ali 8A, ar

75; Br. Quoiœ; J’ai «531’50er 371 ami ai fait! AB ,

Br 727; TA perforé; tic-n" ai (Il Br, TA rît; AB.

Hava-3; ripas , uni rai ibis.

nporaztz mi.

l Û Î N N N N . N NEn Tprywvou en: plus 7m nÀtupaw une 7m

I I ’ A , L A. Û711;):va chio sueurs: une; cum-19100113 au truc-rat-
Osïem 75v Aomôy rat? rpiyaivoo No wÀeupôv limie-

N i l
ce"; par won-au, lutiëova dl 7min mpnfouw.

I v A. R A. leTplyawou 71j) ne ABT in: pua; 75v wàeupw

Ï L .4 N Nqui; Br, une un wapé’rm 7(1)]! B, r, No nieriez:

I l Iun; nvenarumy ai BA, A!" M340 31-4 ai 8A,

l N A.AI 700.091: l Tan Àomôv un rpiyaivau (No 51Mo-

pôy 75v BA, AI imine"; fait: n’a-i, uniront «il

I I ! l NMaman mpnan, 7m 57m BAT Tu; Ü7fà En.

q

ulique est BFA ipso A41"; et quoniam triangulum
est APR, majorcm habens BFA angulum ipso BAF,

majorem autem angulum majus lattis subtendit;
A8 igitur ipsâ Br est major; æqualis autem AA
ipsi AF; majores igitur 1M , A? ipsâ Br. Similiter

autem ostendemus et ipsas quidem AB.; Il? ipsâ

FA majores esse; ipsas veto BI’ , FA ipsi; AB.

Omnisigitur, etc.

PROPOSITIO XXI,

Si trianguli super uno laterum a terminis dira:

recta: intus constituantur , constructæ reliquis
trianguli duobus lateribus minores quidem
erunt , majorcm vero angulum continebuut.

Trianguli cnim A8? super uno laterum Br,
a terminis B, r , duæ rectæ intus constituantur
BA, AF; dico BA , AI’ lutera reliquis trianguli

duobus lateribus 3A , Al" minora quidem
esse , majorcm vero angulum confinera , ipsum
BAP ipso BAR

est plus grand que l’angle Aar (not. 9),- donc , puisque dans le triangle ara, l’angle
En est plus grand que l’angle BAT , et qu’un plus grand côté soutend un plus grand

angle (19), le côté AB. est plus grand que le côté Br ; mais AA est égal à ar; donc I

les côtés sa, ar sont plus grands que Br. Nous démontrerons semblablement
que les côtés AB , Br sont plus grands que rA , et les côtés Br, rA plus grands
que AB. Donc , etc.

PROPOSlTION XXI.
Si des extrémités d’un des côtés d’un triangle, on construit intérieurement deux

droites, ces deux droites seront plus petites que les deux côtés restans du
triangle , mais elles comprendront un plus grand angle.

Des extrémités B , r du côté Br du triangle ABT , construisons intérieurement

les deux droites RA , AI; je disque les droites sa , Ai" sont plus petites que
les deux côtés restants Ba, Ar, et qu’elles comprennent un angle Bar plus
grand que l’angle BAF.
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Altlxow 7è? il BA in) 75 E.
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Mimi; pigeas]; tien , :705 ARE alfa. Tpiyaiyou ai
No 71940,)de ai AB, AIE Tilt" 13E fanfan? sic-1’

zonal WPOG’XHlfeü il BT’ ai alfa. 8A, AT rab BE,

ET page"? tic-1. nihil, irai 705 TEA Irpryaivou
«si (Na attrapai ai TE , EA Tilt; TA [Lil’Côvl’Ç

«in , zonal "permis-Gai il AB’ ai TE , EB «2’ch 755v-

TA, AB nizeré; tien. AÀÀè Tôy DE, ET lauze";

ifiixôiimv ai BA , AT’ man; ripa ai BA, AT
rôy RA, ATpuiÇoyt’ç du.

I BRémy, inti muré; Tpt’yaiyou il liera; 7min

Tilt; s’y-ri; irai chanvrier [Liller leur” 7’00 TAIE

32’941 nantirai; il lin-5; 7min il 67:5 BAT page»?

irri d’il; tiare TEA. Ami Tata-rat TOIIVUV l irai 705

ARE Tplçnaiysu il ixrèç Maria: il 67:5 TEB page" v

lin-l mais (inti BAT. and 73; 673 TEB Ferrant
331’959» il 673 BAI" woÀÀgÂi 4px il 67:3 BAT pui-

Çuv in) fi; (ml BAT. 153w alliez, anti rai ifilç.

Prolongeons BA vers E.

Producatur cnim BA ad E.

Et quoniam omnis trianguli duo latera reliquo

majora sunt, ABE trianguli duo lattera AB, A!
ipso DE majora sunt. Commuuis addatur ET;

ergo BA j AT ipsis DE , ET majores sunt.
Rursus, quouiam TEA trianguli duo lattera TE,
.EA ipso TA majora surit; communis addatur A8;

ergo TE, EB ipsis TA, AB majores sunt. Sed
ipsis DE, ET majores ostensæ sunt BA, AT;
multo igitur BA , AT ipsis BA , AT majores sunt.

A

r
Bursus, quoniam omnis trianguli exterior

angulus interiorc et opposito major est, TAE
trianguli exterior angulus BAT major est ipso
TEA. Propter cadem utique et ABE trianguli
exterior angulus TEB major est ipso BAT. Sed
ipso TEBVmajor ostensus est BAT; multo igitur
BAT major est ipso BAT. Si igitur, etc.

t

Puisque deux côtés d’un triangle quelconque sont plus grands que le côté res-

tant (20), les deux côtés AB, AE du triangle ABE sont plus grands que le côté 8E;
donc si nous ajoutons la droite commune BT , les droites BA , ar seront plus grandes
que 8E; ET. De plus, puisque les deux côtés r15 , En du triangle un sont plus
grands que TA, si nous ajoutons la droite commune AB, les droites r15, E8 seront

I plus grandes que ra, au; mais on a démontré que les droites BA , AT sont plus
grandes que BE , ET; donc les droites 3A, ar sont beaucoup plus grandes que Ba, AT.

De plus , puisqu’un angle extérieur d’un triangle quelconque est plus grand
qu’un des. angles intérieurs. et opposés (16), l’angle BAT, qui est un angle exté-

rieur du triangle AET, est plus grand que l’angle TEA. Par la même raison l’angle
rEB, qui est un angle extérieur du triangle ARE , est plus grand que l’angle BAT;
mais il a été démontré que l’angle BAT est plus grand que l’angle rEB ; donc l’angle

BAT est beaucoup plus grand que l’angle BAT. Donc , etc.
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PROPOSITIO XXII.

Ex tribus rectis , qua: sunt. æquales tribus
datis rectis, triangulum constituerc; oportet
autem duas reliquâ majores esse, omnifariam

sumptas, quia et omnis trianguli duo latere
reliqua majora sunt , oinnifariam sumpta.

Sint data: trcs recta: A , B, T, quarum duæ
reliquâ majores Sint , omnifariam sumptæ, ipsæ

quidcm A, B ipsâ T , ipsæ vero A, T ipsâ B, et

denique ipsæ B, T ipsâtA; oportet igitur ex rectis

æqualibus ipsis A, B, T triangulum constituera.

I Û Ü I NEam-8a) 7:; coûtiez n AE, mmpzerpwn [au

, x i fil ’ i i a lun: ’70 A, dîTHPOÇ J’i 1(de To E’ me: mirera 75

x I r a. y r x uthAiaiinAZ, ’rgIJ’iBinnZl-l, nidifia-n

. nExponatur aliqua recta A! , terminata qutdem
ad A , infinita vero ad E; et ponatur ipsi quidam
A æqualis AZ , ipsi vero B æqualis ZH , et ipsi T

PROPOSITION XXlI.
Avec trois droites qui sont égales a trois droites données , construire un triangle:

il faut que deux de ces trois droites , de quelque manière qu’elles soient prises ,
soient plus grande que la troisième ; parce que deux côtés d’un triangle, de
quelque manière qu’ils soient pris , sont plus grands que le troisième.

Soient données les trois droites A, B, r, dont deux , de quelque manière qu’elles

soient prises , soient plus grandes que la troisième ; les droites A , B plus grandes
que r; les droites A , r plus grandes que B , et enfin les droites B, r plus grandes

. que A ; il faut, avec trois droites égales aux droites A , B, r, construire un triangle.
Soit la droite AB, terminée en A , et indéfinie en E; faisons la. droite a2 égale à

la droite A (prop. 5) , la droite ZH égale à la droite B, et la droite H0 égale à
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2l 2H a"? B in. ai qui? tipi: «39574: ai K2, ZH,
HK, çPM’l 7:27; A, B , r 7rd: ria-in

En 7915;! sipo: 0595151! 75112, ZH, HK, ai eim
7m: nua-l 747; (raflaient; eûôu’auç 7:17; A, B , r,

t a! Nqui; mou cuvier-rua: ’ra KZH. Coup de: Mina-au.
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æqualis HG) ; et centro quidem Z , inter-
vallo vero ZA, circulas describatur ARA; et
rursus , centro quidam H , intervallo vero H9,
circulas descrihatur KAe , et jungantur K2,
KH; dico ex tribus rectis, æqualibus ipsis A ,
a, r , triangulum constitutum esse KZH.

5

Quoniam igitur Z punctum centrum est AXA
circuli, æqualis est ZA ipsi 2K; sed ZA ipsi A

est æqualis; et K2 igitur ipsi A est æqualis.
Rursus, quoniam H punctum centrum est Axé)
circuli , æqualis est ne ipsi 8K; sed H0 ipsi P
est æqualis; et KH igitur ipsi F est æqualis. Est
autem et 2H ipsi B ’æqualis; trcs igitur rectæ

K2, ZH, HIC tribus A, B, F æqualcs suut.
Ex tribus igitur rectis K2 , 2H, HK, que: sunt

æquales dalis rectis A , B, r, triangulum cous-k

titum est KZH. Quod oportebat facere.

la droite r; du centre z et de l’intervalle ZA décrivons le cercle ARA (dem. 5);
et de plus du centre H et de l’intervalle ne décrivons le cercle me, et joignons
K2, KH; je dis que ile triangle KZH est construit avec trois droites égales aux

droites A, B, r. , .Car puisque le point z est le centre du cercle AKA , 2A est égal à 2K (défi 15);
mais 1A est égal-à A; donc K2 égal à A. 19e plus, puisque le point H est le centre

du cercle Axe, H6 est égal à HK; mais ne est égal à 1"; donc KH est égal à r.
Mais 2H est égal à B ; donc lestrois droites K2, ZH, HK sont égales aux trois

droites A, B, r. .Donc le triangle tKZH a été construit avec trois droites KZ, 2H, HK, qui sont
égales aux trois droites données A , B , r. Ce qu’il fallait faire.
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PROPOSITIO XXIII.
Ad datam rectam, et ad punctum in câ,

data angulo rectilinco æqualem engainai recti-
liucum constituere.

Sit quidcm data recta A8 , in eâ vero
punctum A , et datas angulus rectilineus
APE; oportet igitur ad datam rectam A3; et ad
punctum in eâ A, data angulo rectilineo AIT.
æqualexn angulum rectilineum constituere.

Z
a

T EEiÂtiQÛw id inanipa; 75v TA, TE ruxév’rœ

tupaïa. 7è A,.E, mû ÊWtZw’wa il AE’ nui in

7,3157 eûGuâiv, al, tian l’a-au qui 74?; TA, AB,

TE, Tpiywvov mur-raina 75 AZH, d’un l’an tira:

Tiroir TA Tif Al, unir à TE 75 AH, mi in
791v AE 7,". ZH.

H B
Sumantur in ulrâque ipsarum (A, r1: quælibct

puncta A, E, et jungatur 4E; et ex tribus rectis,
quæ sunt æquales tribus FA , AB, FE, triangulum

constituatnr AZH , ila ut æqualis sit FA quidem

ipsi AZ , ipsa vcro P15 ipsi AH , et dcnique AE

I . 2H.11151 .
PROPOSITION XXllI.

A une droite donnée, et à un point de cette droite, construire un angle recti-
ligne égal à un angle rectiligne donné.

Soient donnés la droite AB , et un point A dans cette droite; que An: soit
l’angle rectiligne donné; il faut à la droite donnée AB et au point A de cette
droite , construire un angle rectiligne égal à l’angle rectiligne donné Ans.

Soient pris , dans l’une et l’autre des droites TA , rE , deux points quelconques

A,LE, joignons AB, et avec trois droites égales aux droites rA , AE , ne, construisons
le triangle AZH ( 22), de manière que rA soit égal à A2, ra égal à AH; et AE égal
à 2H. D
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Emi 63v ’ No et; AI, TE Jim-l 717; 2A , AH

in: flair, inwrilm ikd’relflçz, uni Bain; si AE
Caire: 737 ZH l’a-tr 7min: sipo: si ti7rà ATE Man’s;

737 67:5 ZAH irriv l’a-n.

fifi; 5;: 737 hâtier: and; 737 AB, nazi 7,5

t a a. l NA Tœæe 1 Il nemac; avr-p impur» un , tu a un: 7min; eu u-
nifias: 737 67:5 AIE in 7min. tôôüypœppaç’

marinant: si 67:3 ZAH. Omis Un nanisai.

nrorAzI: mV.

Eciy Na Tpi’yœm qui; chio rÀeupèç m7; J’ua-l

WÀEUPŒTÇ l’au; bat, ÊKŒTI’FMV Élu-ripez, Tilt! «Pi

V florin 75; 7min; tuiler: i753; finir du?) 75v l’a-m

demain; WEPHXOILÉPHW nazi "mir Caïd-w 777; Quinto;

pifferez i’Eu.

Erre: No 7,515wa "rai ABr, A122, Toi; «No
vrÀeuPoiç Toi; AB, AI rai"; «Pari WÂSUPŒÎ’Ç 147;

AE, A2 ira; igame, êziTE’PÆY État-ripez, Ttiv

Fil’ AB a"? AIE, ’n’w «il Ar 797 AZ, 7min d’à li

duit BAT gariez; Tif; dard EAZ ’ page"! insu A5,)!»

in nazi Bain; si Br fléau; ni; EZ paîtront ion-t’y.

Quouiam igitur duæ AP, Pi dualius 2A,
si! mquales sunt, utraque utrique , et basis
AE basi 2H tequalis, angulus utique API-l angulo

ZAH est æqualis.

Ad datant igitur rectam A]! , et ad punctum
in eâ A, date angulo recliliuco AFE, æqualis
angulus rectilineus coustitutus est ZAH. Quod
Oportebat facere.

PROPOSITIO XXIV.

Si duo triangula duo latere duobus lateribus
æqualia habcant , ulrumque utrique, angulum
autem augulo majorem habeant, qui ab tuque-
libus lateribus coutiuetur; et basim basi majorem

habcbunt.
Sint duo triangula ABI’ , AEZ,,duo laiera

AB, A? duobus lateribns A2, AZ æqualia lla-
bcutia , utmmquc utriquc, A]; quidcm ipsi AB,
A!’ vcro ipsi AZ, et angnlns BAP angulo EAZ

major sit; dico et basin: Br basi 52 majorent
0550.

Puisque les deux droites Ar , r15 sont égales aux deux droites ZA , AH , chaCune
à chacune, et que la base AE est égale à la base 2H, l’angle Ana sera égal à

l’angle 2m
Donc à la droite AB, et au point A de cette droite, on a construit l’angle rec.

tiligne ZAH égal à l’angle rectiligne Ars. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XXIV.
Si deux triangles ont deux côtés égaux, chacun à chacun, et la base de l’un

plus grande que la base de l’autre, ils auront les angles compris entre les côtés
égaux plus Grands l’un que l’autre.

Soient les deux triangles ABI’, AEZ, ayant les deux côtés AB , Ar égaux aux deux
côtés AIE , Az , chacun à chacun , le côté A8 égal au côtéAE, et le côté Ar égal au

côté Az; que l’angle BAr soit plus grand que l’angle EAZ; je dis que la base Br est

plus grande que la base Hz.

-- ’;4--*Æ-hc
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15ml flip [Il-filai? ir’liv ’ ri tirai BAT yttria qui;

57:3 EAZ 7min, auna-raire» vrpàç 7g? AE tôôu’qz,

nui 753 qui; du-rtî’ «mutin: tu; A, tu? du?) BAI”

Mari; in ri du?» EAH’ nazi mie-9m iwovipçrêy AI’,

AZ in ti AH, mi imCstixôwa’av ai EH, 2H.

A U
4

I B

15ml ch 70-» irriy ri ,uiy AB tu? AIE, ai J’i Ar

7j? AH, «No (Pli ai BA, Ar tilla-i 14:7; BA, AH

Il y t r I v r x I r r îtout ne", tzd’rlpd un?!" , un www a une BAT

I a. fzt w 1 14 l a! tyang; 7p une EAH un, un: t Ban; apex n Br
Coin: tri EH irriv in. l’hiÀn, imi in irriv si
AZ ni AH, in ini mi 5 si timi AZH 7min 7:5 tiré

AHZ’ [airant cipal si doré AZH, 75; 675 EHZ,

man; ripa page" irriv si tiré EiH 73; 57:3 EHZ’

Rai Ëmi 7pt’7awév in: tri; EZH , parfont ixov trin!

57312er! 7min 75; 67:5 EHZ’ 6775 à”: Tilt! [sulfurez

goyim 5,421va wàeupèém’rsivau’ccaw ripa uni 6

WÂIUPG’ tiEH «a; raz. In «il à en a; Bru [airant

ripa nazi ri Br 1’17; El. Eaiy ailier. No, mi Tri iftiç.

4 t

Quoniam cnim major est BAT angulus EAZ
angulo, constituatur ad AE rectam, et ad punctum
in eâ A, ipsi BAr’angulo æqualis BAH; et ponatur

alterutri ipsarum At; AZ æqnalis AH , et jun-

gantur en , 2H. A
A

B Z
Quoniam igitur æqualis est A! quidam ipsi

AB, A? ipsa vero ipsi AH, duæ utique BA, AF
duabus EA , AH æquales sunt , utraque utrique,
et angulus BAT angulo BAH æqualis est; basis
igitur Br basi en est æqualis. Bursus, quouiatn
æqualis est A2 ipsi AH , æqualis este’t AZH angulus

ipsi AHz; major igitur AZH ipso 2H2; multo
igitur major est EZH ipso 8H2. Et quoniam trian-

gulum est EZH , majorem habens EZH angulum

ipso 2H2; majorem autem angulum mains lalus

subteudit; majus igitur et latus EH ipso E2.
Æquale autem EH ipsi 3P; majus igitur et Br

ipso Il. Si igitur duo, de.

Car puisque l’angle BAr est plus grand que l’angle en: construisons sur la
droite A5 , et au point A de cette droite, un angle EAH égal à l’angle BAr (25); faisons
la droite AH égale a l’une ou à l’autre des droites Ar, Az (5), et joignons en , 2H.

Puisque AB est égal à AB, et Ar à AH , les deux droites BA, Ar sont égales aux
deux droites EA , AH , chacune à chacune; mais l’angle BAr est égal à l’angle un ;

donc la base Br est égale à la base EH (4). De plus, puisque Az est égal à AH;
l’angle AZH est égal à l’angle AHZ (5); donc l’angle AZH est plus grand que l’angle 5H2;

donc l’angle EZH est beaucoup plus grand que l’angle EHZ ; et puisque En! est un
triangle , ayant l’angle EZH plus grand que l’angle ranz , et qu’un plus grand
côté soutend un plus grand angle (19), le côté En est plus grand que le côté raz;
mais en est égal à Br; donc le côté Br est plus grand que le côté El. Donc, etc.

6
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nPOTAzlz a...

hEn No Tfiywm ni; J’u’o "Ampli; n17; l (hm)

A N ,1 Il Û. I c ’ h æl îv: topai; mac ont, 24:72,:an "14’th, Tnv a

I A. )
Caton 7M; Béremçptiëom 71’231 ” aux) Till’ 3min

N I I Ü; l d h N 5’ 1 NTa; çzwwaçpmëava 2., et , 731174170 7M mm euôuwv

neplexopérm’.

hEnta «Na gabarit ne ART, AEZ, Tel; J’u’o

l l A N ne
WÀEUPÆÇ ne; AB, Aï 7m; d’oc) WÂEUFŒIÇ Tout;

Il pl Q I ’ I hAIE, Al in; axones, ena’repav enwrepçt, 7m;

l l N
[un AB 7’37 AIE, Tint Je AI 7:11:32. Cals-1; JE si Br

Ï fi fi fCana-w; 7;); El ,uu’Cw une” A531.) en au; 7min
à 67:3 BAT glairiez; 75; 67:3 EAZ yeiëwv Ëa’n’y.

A .

B

3 l l 1 u fi a ) N * 7 I .E: au]; p», un: in www :1qu , n EÀzMwV

1! s .1 e e t -, r xin [41766]! aux. in" :1 UTC BAT l 7p une EAZ,

1 fil A? s e I r s.in 7:5? ay m l un n Barn; à Br Battu 731 EZ’

LE PREMIER LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

PROPOSITIO xxv.

Si duo triangula duo latent duobus laterihus
æqualia ltabcaut , utrumquc utrique , hasim
autem basi majorem llabcant; et angulum angulo

anajorcm liabcbunt , qui ab æqualibus mais
continetur.

Sint duo ttangula ART, A52, duo lutera AB,
AP duobus lateribus AB, AZ æqualia ltabcnlia,

utrumqnc utriquc, A! quidam ipsi AE , A?
vcro ipsi AZ, hasîs autem Br basi il major sil;

dico et angulum BAF angulo BAI majorent esse.

E Z -
Si cnim non, Ve! æqualis est ai, vel minor;

æqualis autem non est BAP ipsi EAZ, æqualis’

cnim esset et basis Br basi El; non est autem;
non igitur æqualis est augnlus BAT ipsi BAI.s y t a al Il x a I a r t tQUE en: à. aux de: 16"" CET! Wl’ld Il 07:0

’ O

. PROPOSITION XXV.
Si deux triangles ont deux côtés égaux , chacun a chacun, et la base de l’un

plus grande que la base de l’autre , ils aux-out les angles compris entre les côtés
égaux plus grands l’un que l’autre.

Soient deux triangles ABr’, AEZ, ayant les deux côtés AB, A!" égaux aux deux
côtés AE , A2, chacun à chacun, le côté AB égal au côté AB, et le côté Al" égal au

côté A2; que la hase Br soit plus grande que la base E2; je dis que l’angle BAI" est

plus grand que l’angle EAZ. . r .Car si cela n’est point, il lui est égal, ou il est plus petit; mais l’angle BAT n’est

pas égal à l’angle BAI, car alors la base Br seroit égale à la base EZ (4) ; mais
elle ne l’est point; donc l’angle BAI" n’est pas égal à l’angle 15.32. Mais l’angle BAT
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BAT Tl? 67:3 EAZ. OÔJÊ ,w’w héro-(«.WÏV il 6m)

BAT 73; du?) EAZ 7 , ËÀd’O’d’ûw flip aly [du 8 nul

Cairn; il Br Cairn»; 15; El. «in in: J’È’ «in alpe:

’ËÀaia’trtov Ën-iv Il devra BAT Mafia 75; 67:3 EAZ.

Eæeixôn Il 31-1 et», l’a-21’ luxant alpes Ëniv si :5775

BAT 9 757c; t57rà EAZ. Eèv alpe «Na , ml 7è Ëfiïç.

nporAztz xç’.

l l l A:
En Jim TPIIQIde. ne; «No gaviez; leç’ (Pearl

I Il il I T7mm"; met; axa, inca-reput: "4’11”94, ml play

t n. a. u a] a x t A7rÀwgaw pas; 7mm; www, un: 7317 7rpoç nu;

Il fi N
aux yuviauç , n Tiw ânoTeivoua’atv (me [du 7m

Il a. h l A a Nmon 760910)!" zou Ta; Mura; «Muret; nu;

m il IlAnima; «chopai? un cf", inateripatv Emacs-Élie,

h l l N A.un 7m Acnnw 7min 7g, Mimi 7m44.
Errw’ No wigwam: 7è ABT , AEZ , "rai;

’ I l A lcille 7mm; ne; 67H: ABT, BTA (l’un-l un; d’un

1 . h
AEZ , EZA ira; ïxOVTd, inanipaw Ëmt’rêpqt, 7m!

l f l m ne
un une ART 7p 6’33 AEZ, vin! J’ai 673 BTA 7p

T t n.
une EZA’ ixia-æ «N un) [du vrÀwPaiv [un

N V I h t N V7Mo". mm" 7rpc’npov, ’rnv vrpoç un; Jeux;

43
Neque tamcn minor est BAT ipso EAZ , min,or
cnim esset ctbasis Br basi HZ,- non est autem ; non

igiturminor est BAT angltltis ipso EAZ. Ostensum

est autem neque æqualcm esse, major igitur est
BAT ipso BAI. Si igitur duo , etc.

PROPOSITIO XXVI.

Si duo triangula. duos angulos duobus angulis

æquales habeaut, utrumque utrique, et unum
latus uni lateri æqualc, vcl quod est ad æquales
angulos, vol quad subtendit unum æqualium
angulorum ; et reliqua lattera reliquis latcribus
æqualia habebunt , utrumque utrique, et reli-
quum angulum reliquo angulo.

Sint duo trianguln ART, AEZ , duos angulos
ABF , BTA duobus AEZ , EZA æquales llabenlîa ,

ulmmque intrique , ART quidam ipsi AEZ, M’A

Vera ipsi EZA, habcant autem et unum lattis uni
lateri æquale; primum , quod est ad æquales
angulos , ipgum Br ipsi El; dico et reliqua lutera

n’est pas plus petit que l’angle EAZ , car alorsla base Br serait plus petite que la base
El (a4); mais elle ne l’est point; donc l’anglepAr n’est pas plus petit que l’angle

EAZ. Mais on a démontré qu’il ne lui est pas égal; donc l’angle BAT est plus

grand que l’angle 5A2. Donc, etc.’ ’

PROPOSITION XXVI.
Si deux triangles ont deux angles égaux , chacun à chacun, et un côté égal à

un côté, ou celui qui est adjacent aux angles égaux , ou celui qui est opposé à un
des angles égaux , ils auront les autres côtés égaux , chacun à chacun, et l’angle
restant égal à l’angle restant.

Soient les deux triangles un, au, ayant les deux angles Asr, au égaux
aux deux angles AEZ, EZA, chacun à chacun, l’angle ABT égal à l’angle au, et
l’angle BTA égal à l’angle EZA ; que ces deux triangles aient aussi un côté égal a un

côté, et d’abord celui qui est adjacent aux angles égaux, le côté Br égal au
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Marina; 791v Br 1’37 El» N’y!» (in au) ni; Mimi;

vrÀtuPa’t; un"; Mnratïç "Nopal"; l’a-u ifs: , lut--

fl’pav lutrin. , ’rtlv fait AB 7j? AE , 71’" «il AT

1j? Al, nul 791v. Àomt’w 7min 7:5 ÀDl’fl’ïl 7min,

vîw (ml au 1’37 in") BAI.

El wifi alluré; in" si AB si? AIS , [du aô’râv

psiCœv irriv 4. En!» puits» si AB , mal mirent a";

A15 l’a-n si EH , nul 5716157490 si HT.

A

. l Mg
B 9T

q a.
15ml ou la») t’a-fit: épair BH 7p AIS, il Il Br

l737 E2 , No du ai EH, Br dual 747; AIE, E2701:

y x P I Û I n j I C tmm, txdepd tua-repu, au 7mm: n une HBT

tu l Il il !yttria; 7p 67m AEZ in lis-n” Bain; ajut u HT

N 3 h NBain: 7p Al in en: , mal 75 HBT vibrant! w,»
A152 finança l’a-av inti ’, un) ai Mural 7min:

1’17; lamai"; 7min"; l’a-au imanat: 6, de; si; «si l’eau

A f I Il Dl ? T h Iokapis: uneflwoua’w’ un «par n une HTB www:

n c t t A. 0 t7p ami AIE. un il 07:3 AIE 7p 07m .BTA

I d l h Ü N Ü h6761141411 un" un n une BTH aga 7p une BTA

reliquis latins æqualiahabitura esse, utrumque

utrique, A]! quidcm ipsi AB, Ar vero ipsi
Al , ct reliquum angulum relique angulo,

BAT ipsi RAZ. I
Si cnim inæqualis est A]! ipsi AI. , une earum

major est. Sit major AB, et ponatur ipsi A!
æqualis BH , et jungalur un.

A

E ZQuoniam igitur æqualis est BH quidem ipsi

A1; , Br vero ipsi il, duæ nuque 3H, Br
duahus AE , E2 æqualcs sunt , attaque utri-
quc , et angulus HEP angulo ABZ æqualis est;

hasis igitur Br basi AZ æqualis est , et
HBr triangulum AEZ triangulo æquale est, et
reliqui anguli reliquis angulis æquales erunt ,
quos æqualia latere subtendunt; æqualis igitur
un; angulus ipsi A22. Sed 425 ipsi au po-
nitur æqualis; igitur et BrH ipsi au æqualis est,

côté E2; je dis qu’ils auront les autres côtés égaux aux’ autres côtés, chacun

a chacun, le côté AB égal au côté ne, le côté AT égal au côté A2, et l’angle
restant égal à l’angle restant, l’angle BAT égal a l’angle EAZ.

Car si le côté AB n’est pas égal au côté AB, l’un d’eux est plus grand que

l’autre. Soit AB le plus grand; faisons EH égal à A15 (5), et joignons HT.

i Puisque BH est égal à ne , et BT égal à El, les deux côtés 8H, Br sont égaux

aux deux côtés AB, E2, chacun à chacun; mais l’angle HBT est égal à l’angle

A52; donc la base HI est égale a la base Al (4); le triangle un est égal au
triangle AEz , et les angles restants , soutendus parles côtés égaux , seront égaux aux
angles restants; donc l’angle un; est égalàl’angle au: 5 mais l’angle AZE est supposé
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7611 Ênlv, à îÀaÉmv 7;? lauze", 37",: «11176741707;

062L alpe: élyld’éç in"! il AB 737 AE’ le» 31,91. En:

Il ml à Br 7;? 52 74-», (No à) aï AB, Br duel

717; Ali , E2 l’a-al liât, tartuffe: Ëztz-re’Pç, ml

70141 1l évré ABT yawls; 75 576 AEZ Ëfilv Î’n’CcÊa-lç

Jan û Ar Bain: 75 AZ 7er» Ënl, nul Aomà 7m11

Il 57:5 BAr 1377 Arum? yawl; 1’37 67:8 EAZ l’a-n îrn’y.

Ami (la mû", Ënwa’av a; 673 Tèç l’au;

70715:; wÀtupatl éwowu’vowu l’a-ou, à; il A8 Té)"

AE’ A9,)!» WÆ’ÀW, En nul aue Mural wÀtupal 717;

Animal; vrÀtupaîç l’a-au kawa: , 5113!! Aï a"? Al ,

a; dl Br 737 E2, nul ’17: a? un?! 7min: il 67:3
BAT 7:5 Mm? 7m14 8 7:17 673 EAZ l’en Ërn’v.

El 7aÊP alluré; le?" 13’ Br a"? El , plus 161:5

,ude Enfin Erre» ,uu’Zuv, si Java-réa a; Br 75;

El ’°, nul 12109:0 Tl? EZ l’a-n û ne, nul Ém-

Çuîxea) il A9.

Katl c’ml l’a-n Ënlv 2l [Av Be 737 E2, û il AB

715A15, «No M aï AB, Be fiel 11:7; AB, 152
l’eau eirlv, État-réac Ênœ’re’pç, au) 7min; l’a-a;

mptêxoua-r Bain; in. il A9 Caïn: a"? A2 l’a-n

minor majori , quod impossibilc. Non igüur inan-

qualis est AB ipsi A5; æqualis igitur est. Estautem .

et BF ipsi EZ æqualis, duæ utiquc AB, 3P duabus

A5 , HZ æquales sunt , utraque utrique , et an-
gulus An? angulo AEZ est æqualis; basis igitur
AF basi Al æqualis est, et reliquus angulus BAI?

reliqua angulo EAZ æqualis est.
Sed et rursus , Sint ipsa æquales angulos latera

subtendcntia æqualia , ut A]! ipsi AE ; dico
rursus et reliqua latera reliquis lateribus æqualia

futura esse , A? quidcm ipsi A2, Br vero ipsi
E2, et adhuc reliquum angulum BAP reliquo

angulo BAI æqualem esse. ’
Si cnim înæqualîs est Br ipsi 1:2, nua carnm

major est. Sit major, si possibilc est, Br ipsâ

il , et ponatur ipsi E2 æqualis ne, et jun-
gatur A6.

Et qnoniam æqualis est ne quidem ipsi El ,
A3 vcro ipsi AB, duæ utiquc AB, B0 duabus
AB, E2 æquales sunt, utraquc utrîquc, et an-
gulos æqualcs continent; basis igitur 40 basi Az

égal à l’angle BrA ; donc l’angle BrH est égal à l’angle BrA , le plus petit au plus

grand , ce qui est impossible ; donc les côtés AB , A5 ne sont pas inégaux; donc
ils sont égaux. Mais Br est égal à E2; douc’ les deux côtés A8 , Br sont égaux
aux deux côlés sa , El , chacun a chacun; mais l’angle ABr est égal à l’angle 4E2; .

donc la base ar est égale à la base A2 (4) , et l’angle restant BAT est égal à l’angle

restant EAZ.
Mais de plus, que les côtés opposés aux angles égaux soient égaux , le côté

A8 égal au côté A15; je dis que les côtés restants seront égaux aux côtés restants ,

le côtéAr égal au côté Al , et le côté Br égal au côté El , et que l’angle restant BAT

est égal à l’angle restant EAZ.

. Car si le côté. Br n’est pas égal au côté E2, l’un d’eux est plus grand que l’autre ;

que Br soit plus grand que HZ, s’il est possible; faisons se égal à El (5), et joi-

gnons Ae. .Puisque se est égal a 152, et AB égal à Ali, les deux côtés A8 , se sont égaux aux

deux côtés AIE, El, chacun à chacun; mais ces côtés comprennent des angles
égaux; donc la base A6 est égale a la basemz (4); le triangle A86 est égal au
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t I N l Iëwl , mal To A36 Tptywvov Ta) AEZ nullam,» leur

a x x c a l a a Itr", un au Muret: yawls" 711; Marat; amenant;

a! Il u r a d t)! x t Itu: 20’01"71! ,uÇ a; au M’a! 7rAwpau ora-ruvoua-w’

Il x * é l I n. r tl’a-n «patio-71v n une 86A 7001400 73) une EZA.

A c c t «a e t a x si rAÀÀal a une EZA 7p une BrA u en" 10’11’ tu? n

Q l Il F- . l a Yl I Iune 86A capet 7p marc BI’A Ère-w un: V” 7917m0!)

t x. e a x r t t r xa?» 1’00 AGF n un; yawls: n une BGA in En:

a t l a ’ 1 m 0 t :3en un; un œmvav’noy Tl; une RIA, me?

A

A

H

B 9 FàJlîvat’rov. 051c dans aïno-0’; in"! il Br et? El,

l’a-n alpe. En: fiant) 5A3 75 Ali l’a-av No a"); ai

AB, Br duel 747; AIE, EZ l’a-au tlrlv, ËZdTÉPd.

Ëxat’re’Pç, ml 7min; l’a-a2; mpdxoun’ flic-l; alpe:

il AI’ Cairn 7,7 Al l’a-n Éva-l, au) 7:3 ABr Tpa’ym’ov

71,3 A152. TPlyùlwç) l’ami, un) Àonrù ’* 74014:1 a; (la?)

BAT 75 Mur? yawl; 755 ôvrè EAZ in: xl. EcËv :1ch

«No , nul le 3517;. l

æqualis est, et triangulum A39 triangule AEZ
æquale est, et reliqui anguli reliquis angulis
æquales erunt , quos æqualia lutera subtendunt;
æqnalis igitur est 364 angulus ipsi EZA. Sed
EZA ipsiBFËest sequalis; et son igitur ipsiBFA

est æqualis; trianguli igitur AGF extcrior an-
gulus 86A æqualis estintcriori et opposite BFA ,
quad est impossibile. Non igitur iuæqualis est

A

E 4 ZBr ipsi il; æqualis igitur. Est autem et A8 ipsi
A! æqualis; duæ igitur AB, 3P dualms AB.
E2 æquales sunt, utraquc utriquc, et nngulos
aulnaies continent 3 hasts igitur A!" basi A2
æqualis est, et triangulum ABI’ trinngulo ÀEZ

æquale , et reliquus angulus BAP reliqua augulo
2A2 æqualis. Si igitur duo , etc.

triangle au, et les angles restants, opposés aux côtés égaux, seront égaux aux
angles restants, chacun à chacun ,- donc l’angle se». est égal à l’angle au; mais
l’angle EZA est égal allangle BrA ; donc l’angle 86A est égal à l’angle En; donc

l’angle extérieur BOA du triangle Aer est égal à l’angle intérieur et opposé BrA ; ce

qui est impossible (16); donc les côtés Br, El ne sont pas inégaux ; donc ils sont
égaux. Mais le côté AB est égal au côté A13 ; donc les deux côtés AB , Br sontégaux

aux deux côtés AE , E2 , chacun à chacun ; mais ces côtés comprennent des angles
égaux; doue la base aAï est’égale à la base Al (4); le triangle ABr est égal au
triangle au, et l’angle restant BAr égal à l’angle restant au. Donc , etc.

O
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HPOTAEIE gr.

123w cl; «No téBu’atç séeeîil. Êywl’rr’roua’at Tslç

inviolé: 7min; l’a-ct; &AÀtiÀcuç anti, napolit-

ÂMÂOI :001"le (boubou; a; téôeîau.

il; 73g; No 9662132; Taie A3 , TA 669574 Ép-

7rbrroua-at si El, Toi; iyaÀÀèE 7min; Tel; du?)

AEZ , EZA l’au; tintin"; 70:21,th Abat 37:
wapaiMnAo’; irrw al A8 1’2er H

PROPOSITIO XXVII.
d

Si in dues recuis recta incidcns alternos an.-
gulos æqualcs inter se faciat, parallclœ erunt
Inter se rectæ.

In duas cnim rectas A8 , FA recta incidens
il, altemos angttlos AEZ , EZA miaules inter se
faciat; dico parallclam esse A]! ipsi FA.

. El 7è,» ,wl , ixCæÀÀc’peratt et; AB, gI’A w11.-

7110637715, fil-rot hl ni BA fait)», Il êrrl Tel Aï.

EzCsÆÀIirCanmv , ml WHmWTé-mmy irrl 7è BA

[d’un zonal. Té H. l
Tptçaizrou a"); Toi; EHZ si i273; 7min: ti livré

AEZ l’a-n Ènl inti; un) immrw’ov TE; 6973

EZH 3, 372p inlv aldliywrox” «in tripot et; AB,
TA ixCatÀAo’lutrau Wyflta’oôr’rau irrl frai BA

Si cnim non, producta: AB , TA, convcnicnt

vcl ad BA partes , vcl ad AP; producantur, et
conveniant ad 8A partes in H.

Triungnli igitur EHZ cxterior angulus AEZ
ætlualis est interiori et Opposito EZH , quad est

a a n a a .Impossdnlc; non Igttur AB , FA productæ con-
veinent ad BA parles. Sintilitcr autem osten-

PROPOSITION XXVIL
Si une droite tombant sur deux droites fait les angles alternes égaux entr’eux ,

ces deux droites seront parallèles.
Que la droite El tombant sur les deux droites AB, ra fasse les angles alternes

AEZ , au égaux entr’eux; je dis que la droite sa est parallèle à la droite ra. A
Car si elle ne lui est pas parallèle, les droites AB, ra étant prolongées se .

rencontreront, ou du côté BA , ou du côté Ar. Qu’elles soient prolongées, et qu’elles

se rencontrent du côté BA, au point H. I
L’angle extérieur AEZ du triangle EHZ est égal à l’angle intérieur et opposé

EZH, ce qui est impossible (I6); donc les droites AB, ra prolongées du côté BA
te se rencontreront point. On démontrera de la même manière qu’elles ne se ren-
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pipa. Opale; a"). Jeaxfltin’ral , in 015J? En) rai delur neque ad AP; quæ autem in neutras
AI” et; à hl pnFÉTtpa 7è luipn N’uwin’rcuo-az, parles conveninnt , parallclæ surit; parallela

wœpéAAnAoi ria-1’ rapaillant); à: inlv il AB igilur est AB ipsi FA. Si igitur in duas, etc.

vil TA. 138w cipal, il; No, un) rai 55k.

npo-rAzrz mi. .PROPOSITIO XXVIII.
Bali si; No 266214; :6397: Enfin-Touret r)": Si in duas rectas recta incidens extcriorcm am

A A. o u . . u
ivre; 7min un: Ëwrèç nul àwwarn’oy na) En) gulum Interlon et oppostto et ad easdem partes
7è agi-n), fait,» l’a-m, 7m15, û ni; ava; m1) a") æqualem faciat,velintcriorcs etad easdempartcs

Tel ail-rai flip» and! 5pOatTç l’a-a; «et? H mafia- duobus rectis æquales faciat ; parallelæ erunt

MIMI lia-orna clJtÀtlÀdJç aï 0592711. inter se melæ-
Eîç yolp J350 969914; 7è; AB, .rA "39.721 au- ln duas cnim rectas AB, FA recta incidens

"influez t; El suiv ira-ré; 7min suiv 67:3 EHB HZ exteriorcm angulum EHB interiori et oppo-
rrgî irrét- xatl aimvm’n’ov ’ 7min 1’37 67è H94 sito, angulo HOA æqualcm faciat, vcl inte-

V A Bd B’ r Z A
2S6 i
I A i a

l’ont cuti-ra», il Toi; iy’ràç au) in"? 7è man: nores et ad easdcm partes Ipsos 3H9, HeA

o

pipa qui; 67:3 BB6, HOA (hua-li! ôpôatî’ç leur duobus rectis æqualcs; dico parallelam esse An

Aiguë-t Wapa’AAnM’ç Éva-w si AB 7,711. ipsi FA.

contreront pas non plus du côté At; mais les droites qui ne se rencontrent d’aucun
côté sont parallèles (déf. 55); donc la droite AB est parallèle à la droite ra.
Donc , etc.

PROPOSITIOflN XXVllI.
n Si une droite tombant sur deux droites fait l’angle extérieur égal à l’angle

intérieur, opposé , et placé du même côté, ou bien si elle fait les angles intérieurs .

et placés du même Côté égaux à deux droits , ces deux droites seront parallèles.

Que la droite El tombant sur les droites AB, TA fasse l’angle extérieur EHB
égal à l’angle intérieur non , opposé, et placé du même côté , ou bien les angles

une, HeA intérieurs , et placés du même côté , égaux a deux droits; je dis que la

droite A3 est parallèle à la droite ra. ’
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En) wifi l’en Ëa’rlv à 673 EHB 7:5 ûwà lied,

émet à 67:3 me 7,7 67:8 AHO inly le», a) à
67:3 ARS il): 73? 673 BOA t’a-Tir l’air un; n’a-n

ËvaAÀaÊE’ empaÉMnÀoç à”): in)? à AB 137 TA.

fuît", 37:1) aï 57:3 3H6, HOA duo-lu 5,3317;

in: tîriv , n’a-l fi au) ai 57:5 Aile, 3H9 90th
épand; l’a-un a; 62”51 évrè AHG, 3H8 1’47; 6715

8H9, HGA in: titré. Kami chapée-6c» 515ml

3H9, Muni ripa à 67:6 A116 Acta? 7367113 H913
iniy Ïa’n’ and sin-n ËchÀaÉE’ quéMnAo; âge

ira-h Il AB a"? rA. Eàv 4:91 si; J’u’o, mati 1è 555;.

nporAzrz 16’.

t a
H si; au; WdeÂÀîlÂOUÇ tueriez; eÜÛtTat 5,147;-

I7:70am Ta; n ËmÀAâE 7min; l’au; êMn’Àmç

N a l Nwon: , aux: 7m Ëx-ràç 7p Éva-à; un) aîmmvriov,

t a n t a t I v I a t a t xau: 2m Ta navrez pep" mm , un ne; "’79; un:

Ï a l ’ a I t D N ’Iun Ta «tout [un d’un! open; Jeux.
î dEn 719 "aeaÀÀÉÀouç 30951,41; Talc AB , TA

’ N D I f I fime"; murmura n EZ’ M70 on Té; 70’

Quoniam cnim æqualis est EHB ipsisHeA ,
sed EHB ipsi Mie est æqualis , et AHG igitur
ipsi HeA est æqualis ; et sunt allerni 5 parallela

igitur est A]! ipsi FA. -
Rursus , quoniam anguli 3H0 , H913 duobus

rectis æqualesïsunt , sunt autem anguliAHG, 3H9

duobus rectis æquales ; ergo Alla, une ipsis
8H0 , HGA æquales sunt. Communîs auferatur

BB6; reliquus igitur A119 reliquo BOA est
æqualis; et sunt alterni ; parallela igitur est A!
ipsi rA. Si igitur 1’13 duas , etc.

PROPOSITIO XXlX.

ln parallelas rectas recta incidens , et alternas
angulos æqualcs inter se facit, et cxtcriorcm inte-

riori et opposito et ad casdem partes æqualem ,
etîntcriores et ad casdem partes duobus rectis
æquales.

ln parallelas cnim rectas AB, PA recta incidat
il; dico eam alternes angulos me, 89A æquales

Car puisque l’angle EHB est égal à l’angle HeA, et que l’angle me est égal à

l’angle AHe (r 5) , l’angle AHe est égal à l’angle HeA; mais ces angles sont alternes;

donc la droite AB est parallèle à la droite rA (a7).
De plus, puisque les angles me , HeA sont égaux à deux droits, et que les

angles AHe, 3H6 sont aussi égaux à deux droits (15), les angles AHG, 8H6 seront
égaux aux angles 88H, HOA. Retranchons l’angle commun me ; l’angle restant ARS

sera égal à l’angle restant H011 ; mais ces deux angles sont alternes ; donc la droite
AB est parallèle à la droite rA. (27). Donc; etc.

PROPOSITION XXIX.

Une droite qui tombe sur deux droites parallèles, fait les angles alternes égaux
entr’eux, l’angle extérieur, égal à l’angle intérieur opposé et placé du même

côté, et les angles intérieurs placés du même côté , égaux à deux droits.

Que la droite El tombe sur les droites parallèles AB , ra ; je dis que cette droite
fait les angles alternes AHe, HeA égaux entr’cux , l’angle extérieur 5H8, égal à

7
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ivaÀÀa’tE 7min; 7è; ôwà AHG , HOA ira; facere, et exteriorem angulum EHBintcrioriet
"ouï, tu) Mir ix’réç 7min trin Livré EHB triï Opposilo et ad easdem parles HGA æqualem ,

ive-ô; un) imam-in au) in) rai aérai pif»; etinte’riores ad easdem partes BHG,H6A duobus
75 5713 HGA l’a-m , un) Toi; ivre; un) ini ni. remis æquales.
durai pipit 1d; 157:3 3H9, HGA d’agir 59647; l’a-1;.

A, E f IA Hi B
r i A9

Z

Ei 7è? aima-é; in" si 673 ARS a"; Üflà HeA, Si cnim inæqualis est AHG ipsi H915 , unnb

[du ail-rôti peignit! terrir. Etna [raffuts à 6m) corummajor est;sit major AHQ ipso H9A.Com-
AHe 75’; 67:3 Hem, Kami apomu’fem 5’ 67:3 munis addalur BHG;ergo Ana, BHGipsis 3H6,

BHG’ ai alpe: tiré AHO, me 759 673 BB6, BOA majores sunt. Sed A119, 3H0 duobus
HGA yeifove’ç slow. AÀÀd’ ai dm) me, Bas rectis æquales sunt; et igitur 3H6 , HGA duobus
(l’un-lit ôpôaî’ç l’a-au u’w’v’ au” à”): 67:6 Bue , rectis minores sunt. Rectæ autem a minoribus

BOA No ôpôôv iAaËmviç ois-w. Ai a: à; quam duobus reclis productæ in infinitum con-
fluiez-67m si No ôpeôv ixCatÀAéptmt si; draper currunt. Ipsæ igitur A3 , FA productæ in infi-

wnm’vr-roww” a; alpe: A]! , TA inCatAAéluwm si; nitum concurrent; non autem concurrunt, quia

45ml?" connotâmes. ml wpwiwroun JE, du; parallelæ ponuntur; non igiturinæqualis est A119
75 wadeiiAouç dard; Ôflontîrôau’ aéra ripa. ipsi 119A; æqualis igitur.

. t N e s gaimé; in" si dans AHO 1p une HeAt in apat-

4 l’angle HeA intérieur opposé et placé du même côté,et les angles me, HeA
intérieurs et placés du même côté, égaux à deux droits.

Car si l’angle AHe n’est pas égal a l’angle HeA , l’un d’eux est plus grand. Que

l’angle (A140 soit plus grand que HeA. Ajoutons l’angle commun me, les angles
AHG, 3H9 seront plus grands que les angles Bue, HeA; mais les angles AHe , 3H9
sont égaux à deux droits (15); donc les angles 8H6, H94 sont moindres que
deux droits. Mais si deux droites sont prolongées à l’infini du côté ou les
angles intérieurs sont plus petits que deux droits , ces droites se rencontrent
(dem. 5) ; donc les droites AB, TA prolongées à l’infini se rencontrerOnt. Mais
elles. ne se rencontreront pas, puisqu’elles sont parallèles; donc les angles A119,
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Anal à 6:73 AHG 737 au; en]; ênlv i’nr

mati si i175 EHB zip; 75 673 HOA ici-Tir in.
Kami wpocztia-Oœ il :375 me» ai sipo: 57:5

EHB, 3H6 qui"; 67:3 une, ne): t’a-a: citrin
Aval ai 137:3 EHB, BHG (Fuel? épôaï’ç 72m: eid’Î’

un) ai 137d 8H9, HGA il): «havir élidai; in:
lia-l’y. H «zip: si; 7è; wapatÀNiAouç , tu) ni. 355;.

nrorAzr: X.
Ai 7j? m3777 nous uranium: mi nimbai;

sir) rapaillant.
Erre ixaTe’pa 757 AB , l’A ’ro E2 7rctPcÉÀ-

ÂnÂOÇ’ A570) in au) si AB ’ro FA in) murai»

anar.
Ep7n7rri’ru 7d; si; cul-rai; 169171 si HK.

1M
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Sed AHG ipsi un: est æqualis;ct sur igitur
ipsi non est æqualis.

Communis addatur 3H9; ergo 1H8, 3H9
ipsis 3H9 , HGA æquales sunt. Sed EHB , 3H6

duobus rectis æqualcs surit; et 8H6, HeA
igilur duobus redis æquales sunt. Ergo in
parallelas , etc.

*.

PROPOSITIO XXX.

Qnæ cidcm recta parallelæ snnt , et inter se
sont parallelæ.

Sit utraque ipsarum A8 , ra ipsi raz paral-
lela ; dico et A! ipsi FA esse parallelam.

Incidat cnim in ipsas recta En.

B OZ

A

ÏRai iml si; wapaMiiÀouç 1609121; Toi; AB ,

E2 "Maïa ipwi’nrœuv l; HK, in «zip: si 6773

A118 737 675 H62. Robin , inti si; Tri; ’ wap-

Et quoniam in parallclas rectas An , Il recta
incidit HI , æqualis est 4H0 ipsi H92. Rursus
quoniam in parallclas rectas E2 , FA recta in-

BOA ne sont point inégaux; donc ils sont égaux. Mais l’angle [il-le est égal a
l’angle EHB (l5); donc l’angle EHB est égal à l’angle Han.

Ajoutons l’angle commun 8H9, les angles EHB , 3H9 seront égaux aux angles
me , HGA; mais les angles me, me sont égaux à deux droits(15) 5 donc les
angles une, Ben som égaux à deux droits. Donc, etc.

PROPOSITION XXX.
Les droites parallèles à une même droite sont parallèles entr’elles.

* Que chacune des droites A3 , TA soit parallèle à El ; je dis que AB est parallèleà r4.

. Que la droite HK tombe sur les droites AB , ra. I
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aÀÀIiÀcuç’ 26021:2; 74’; El , TA 55937:: ip-

s’rirrruzw il HK, in inti! si 157:3 H62 737 tiré

un; mixe" «9è sur) à ana AHK «a Gara H67.
in. Kari il Ü7fà AHK aigu 7:»? 6773 HKA ira-li! invitai

Je" iratAÀaiE. naPaÉAAnAoç ripa Écrit il AB Tif TA.

KAi Je: et? in"? tôôu’ç’, un) rai ifiïç.

n r o r A 2 r 2 a4.

Aral To17 Joôiwrarnpm’ou ’ , 7j? (1’09qu and;

7ratpat’ÀÀn7tov 692747 7P1flpult’ aiyctyiî’v.

Etna tri; ,u’sv d’oeiy Wfllïov 73 A , si il”:

909mm s66e71 in Br. «la? «Nt , 55è 705 A amadou ,

cg? DT «Miles rapaiMnMr :6917?" natwmir

1747017. ’

cidit HK , æqualis est H62 ipsi HKA. Ostensus
est autem et AH; ipsi H62 æqualis j AHIC igitur

ipsi RIA est æqualis; et sunt alterni. Paral-
lcla igitur est An ipsi FA. Quæ igitur cidem
rectæ , etc.

PROPOSITIO XXXI.

Fer; datum punctum , data: rectæ parallelam

rcctam lineam ducere.
Sit quidem datum punctum A , data veto

recta Br; eportet igitur , par A punctum, ipsi
3P recta: parallelazn rectum lineam ducere-

B A
sinisée 37:) 73; Br 70x37 "544707 73 A ,

zani imftéxea Il AN nui connaîtra qui; tri AA

r

Sumatur in Br quodlibet punctum A , et jun-
galur AA 3 et constituatur ad AA rectam , et ad

Puisque la droite HK tombe sur les droites parallèles AB, E2, l’angle Ana est
,égal à l’angle nez (27). De plus , puisque la droite HK tombe Sur les droites paral-
lèles El , rA , l’angle nez est égal à l’angle HKA (28k Mais on a démontré que l’angle

AHK en égal la l’angle nez ; donc l’angle AHK est égal à l’angle un ,- mais ces

angles sont alternes; donc AB est parallèle a ra (29). Donc, etc.

PROPOSITION XXXI.
!

Par un point donné, conduire lune ligne droite parallèle à une droite donnée.
’Soit A le point donné, et Br la droite donnée; il faut par le point A conduire

une ligne droite parallèle a la droite Br.
Prenons sur la droite Br un point quelconque A , et joignons AA; construisons
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«39:12:, En) 7-5 «Pal; du? cuprite Té; A,.-*riî

57:3 AAT 7m12: in il 13ml AAE’ un) iitCiCAiieGm

i7? séôeiarç Tif; EA «Maïa: ii AZ.

Rail inti si; déc séeeiatç n’ai; Br, El tôetîat

infiltra-aura? iiAA 7d; imams 7min; très; inti
EAA , AAl’ icarciAÀiiAauç osmium , wapaéÀAiiAc;

4P: ici-ris il El un? Br.
Aid. "roi; haine; ripa: empilait; 705 A , a"? J’o-

Gu’a’p réagi; tri Br waPaËÀMÀo; «76:74 nappait

lin-au il EAZ’ ’5th ide: rouie-au.

nporAsr: As.

t I A. a. NHaine; rplwrou pua; un 7rÀwpaw 7900m-

; e r t 1 x A a t xcawas-11;, ii cit-roc 3mm. d’un 1111; un; ne:

I l M Iinsufflai in Émis rail ai un; TO0 TPI’yt-WDU

a I x a a. ut a I7P"; 7mm: Jim" agha; in: "en.
A
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punctum in cil A , angulo AAF æqualis angulns
AAE , et producatur in directum ipsi 15A recta A2.

Et quoniam in duas rectas Br, rz recta in-
cidcns AA alternas angulos EAA , AAF æquales
inter se facit, paralléla est Ez ipsi Br.

Per datum igitur punctum A , datas recta: Br
parallela recta linea ducta est RAZ. Quod oper-
tebat facere.

PROPOSITIO XXXXI.

Ornais trianguli uno latere producto , ex-
terior angulus duobus interierilius et oppositis
æqualis est; et interiores trianguli tres anguli
duobus rectis æquales surit. i

B

B

Erre TPII’yàWOV tri: ABr, aux) WPOflltCICÂIid’oH

aie-rot? [du aurifiai il Br in) 7-3 Av 2.670 31v
T ASit triangulus AB’r, et prodncatnr ipsius
unum lattis Br in A ; dico exteriorem angulum

sur la droite AA , étau point A de cette droite , l’angle AAE égal a l’angle AAT (25) ,

et prolongeons la droite Az dans la direction de BA. l
Puisque la droite AA , tombant sur les deux droites Br, El , fait les angles

’ alternes EAA , AAr égaux entr’eux, la droite El est parallèle a droite Br (a7).

Donc la ligne droite EAzaété menée , par le point donné A , parallèle à la droite

donnée Br; ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XXXII.
Ayant prolongé un côté d’un triangle quelcanue , l’angle extérieur est égal

aux deux angles intérieurs et opposés; et les trois angles intérieurs du triangle
sont égaux à deux droits.

Soit le triangle ABr ; et prolongeons le côté Br en A; je dis que l’angle exté-
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il lev-5; yawl: il 5:75 ATA in inl 7-176 d’un-l

7:57; iv75ç un) aireras-rioit 7-17; 67:5 TAB , A81”

xatl ai lv-:5ç Toi; Tplçlalvou 7907; 70H21, ai
A 67:5 ABI’, BTA, FAR d’oc-l7 5P9az7ç l’eau civil.

fixera wifi , d’ici. 7-05 T filiation , 7’37 AB «Maïa:

maipaÉÀÀileç il TE.
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ARA æqualem esse duobus iIIlcrioribus et op-

positis rAB , ABP, et interiores triangnli tres
angulos ABF , BPA , FAR duabus rectis œquales
esse.

Ducalur cnim, pér F punctum, ipsi A8 rectæ

parallcla F5. .A

m

B

Karl iml enflammé; in" il AB d’il TE , nazi

si; cul-rat; Ëpl-WlWkaw il Aï, ni imÀÀa’lE wallon

ai 675 BAT, AIE l’eau militait; sial. HalÀlV,

iml "affinité; in" il AB 75 TE, liai si;

i l à I a a» t I s t Iail-rat; cptn’nrrwitw Queue. il BA- il liera; 7mm:

r 0 t ’l v N a. i l N i I nil 07:0 ETA in un: Tll un; lieu aWQle’TIDl’ vil

675A81” mixa» in un) il sa; Ars 7:5 (me) BAT

751v 37m alpe. il 67:5 ATA lit-:5ç’ 7min in in)

cilla.) 747; i775; nul &WQth’TIIOV 717; 67:5 BAT,

ABr.
Kairil mincirais-9!» il 67:5 ATB’ ai d’un 675

Ara , AIE qui 717; 67:2: ABr, BrA , rAB in:

1’ A
Et quoniam parallela esl A]! ipsi ra, et in

ipsas incidit AI’ , alterni anguli BAT , APR
æquales inter se sunt. Rursus , qpqniam paral-
lela est An ipsi Pl! , et in ipsas incidit recta BA ,

exterior angnlus FIA æqualis est intériori et

opposito ABF. Ostensus autem est et A"! ipsi
BAF æqualis ; tolus igitur AFA extcrior angulus
æqualis est duobus interieribus et oppositis BAI’ ,

ART.

Communis addatur APR ; ergo AFA , APR
tribus ABI’ , BPA , PAR æquales sunt. Sed APA ,

rieur Ara est égal aux angles intérieurs et opposés rAB , AEr ; et que les trois
angles intérieurs ABr, BrA, rAB sont égaux à deux droits.

E * l 0 ï aMenons, par le p0Int r , la drorte r5 parallele a AB (5x).

Puisque AB est parallèle à rE, et que Ar tombe sur ces droites, les angles
alternes BAT, AIE sont égaux entr’eux (29). De plus , puisque la droite AB est
parallèle à la droite rE, et que la droite BA tombe sur ces droites, l’angle exté-
rieur ErA est égal à l’angle intérieur et opposé A131". Mais on a démontré que

l’angle ArE est égal à l’angle BAT; donc l’angle extérieur AI’A est égal aux jdeux

angles intérieurs et opposés BAr, ABr.

Ajoutons l’angle commun AIE; les angles Ara , ATB seront égaux aux trois
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tirl’v. AÀX et; 57:5 ArA, AIE (Fila-il 5p9at7ç l’ail

n’al- la) a; 57:5 AIE, IBA, rAB cipal Jurlv
5p6at7; l’eau titi. noir-:5; alpes Tprysllau, uni
Tel. liât.

nPorAzI: in’.

V ’ P N l lAi qui; leur Tl inti empannon; ml 7a: nil-ra.

I Q I î N N Q N Npipi imÇw’yvuouo-au influant, itou 410le leur
T! un) waPéÀÀilÀol’ siam. l

s N ’Encan" l’a-au Tl laau wapaiAAilMt agi AB,I’A,

x a l î l i x t i I run smfeu’ylunaa-aav auna; a?" ’rat azura. pep»

I N Ns59e71: aut AI’, BAt A270 on irait «si AI, BA

N Iin: 7s l au 7ratpatMuMi’ sien.

Br”;
R l

l 1
1..........---.
A

11356259530 7èP ’ il Br.

Katl 57:2) wnpéÀÀilÀo’ç in" ilAB Tl; TA , kari

si; 151d; ip7:É7l"-:wim il Br, ai invasif 7min:
ai 57:5 ABT, RIA leur aiAÀilÀatlc sial. Katl inti

angles ABr , BrA , rAB. Mais les angles ATA, ArB sont égaux à deux droits (t5); donc ,

AFB duobus rectis æqualcs sunt; et APR, FBA ,

rAB igitur duobus rectis æquales sunt. Oxnnis,

igitur trianguli , etc.
I ’

PROPOSITIO XXXIII.

Quæ et æquales et parallclas ad easdem partes

conjunguut recta: , et ipse: æqualcs et parallelæ

sunt. lSint et. æquales et parallcl-v: An , FA , et con-

jutigant ipsas ad easdem partes recta: AF, SA;
dico et AP , 3A et æqualcs et parallelas esse.

A

Jungatur cnim nr.
Et quoniam parallela est An ipsi l’A , et in

ipsas incidit. Br, .alterni anguli ABI’ , BFA
æquales inter se sunt. Et quoniam æqualis est A3

les angles Ars , IRA, me sont égaux à deux droits. Donc, etc.

PROPOSITION XXXIII.
Les droites qui joignent, des mêmes côtés, des droites égales et parallèles, sont

elles-mêmes égales et parallèles.

Soient AB, TA deux droites égales et parallèles; que les droites Ar, En les joi-
gnent des mêmes côtés; je dis que les droites Ar, BA sont égales et parallèles.

J oignons Br.
Puisque AB est parallèle a ra, et que Br tombe sur ces droites, les angles

alternes ABr , En: sont égaux entr’eux (29). De plus , puisque An est égale a ra , et que

O
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En, Ërrlv ü AB 79? rA , un») «Pl Il Br, «No à;

aï AB, Br, chu-l 747; m, Br l’a-au sin” ml
33min a? 67:3 ABr 7min; 737 dm; BrA l’a-n Ërn’vl.

Béa; 594 a; AI’ fléau 737 BA si?» l’an , nul 73

ABI’ Tpîwyay 71,7 BTA finança Ïrw Ênl , un) ai

A j N N I ’I Ilt ÀDITNU 7mm: 711; Minou; 70mm; mon env-rat,

o I r I e a d e a! s cixiîipd CMŒTEPg, Il? dÇ a: V4.1! WÂIUPŒI 07’0- .

B

A

"houa". la zip: à 633 ArB 7min 737 67:3
TBA. K1) Ëml si; No :6961; Tic AI, 8A
166:3: AzfAWIITITDUd’G Il Br 7è; ËvaÀÀèË 7m13;

Tàç 5721 ATB , rBA4 l’a-a; êAÀtîMuç maniant”

wœFéAAnÀoç c294: Ënlv il AI 75 BA. 1551128» Il

î N O Il 0 v A I, A A C A.«un: la; un. A: «pas nu; aux, un 7a 9511;.

nporazt: AN;
T357 wœPaÂÀnÀo’yPaËppwv xwpt’wy ai Jan-nym-

l I x l li n l æ A71W TFÀEUPÆI T: mu 7mm: tout: datum; un,

A Q I ’ l ’ Iun n «531542790; eau-ru. (fixa: 721.4141.
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ipsi FA, communis autem Br; duæ igitur A8 , Br’

duabus FA, BF æquales sunt, et angulus ABP
angulo BI’A æqualis. Basis igitur A]? basi BA est

æqualis , et An]? triangulum BI’A triangulo

æqualc est; et reliqui anguli reliquis angulis
êquales ernul: uterque unique, quos æqualia
latera subtendunt; æqualis est igitur API: an-

A

r
gulus ipsi PBA. Et quoniam in duas raclas Al” ,

8A recta incidents 31”, alternes angulos APR ,
PBA æqualcs inter se facit , parallela est AP ipsi
BA. Ostcnsn est autem ipsi et æqualisl; que: igitur

æqùalcs , etc.
n

PROPOSITlO XXXIV.

Parallelogrammorum spatiorum et opposita
latcra ct anguli æqualiainter se sunt , et diametcr

ca bifariam sccat. -

la droite Br est commune , les deux droites AB, Br sont égales aux deux droites
m, Br; mais l’angle ART est égal à l’angle BrA; donc la base At est égale à la base

BA, le triangle ABP est égal au triangle un , et les angles restans, opposés’à des
côtés égaux, seront égaux, chacun à chacun (4); donc l’angle ArB est égal à l’angle

rBA. Mais la’droite Br tombant sur les deux droites ar, BA fait les angles alternes
un , rBA égaux entr’eux ; donc la droite At est parallèle à la droite BA (27).
Mais on a démontré qu’elle lui est égale; donc , etc.

PROPOSITION XXXIV.
Les côtés et les angles opposés des parallélogrammes sont égaux entr’eux, et

la diagonale les partage en deux parties égales.
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Erre» wapaAAnÂéypappov zwpiavl 73 AFAB,

Élégant; J? ail-rat? si B1” N’y» 311 1’65 ATAB

vœPaAÀnAoypailupau ai èmvdwrt’ov ameutant; n

and 7min: l’a-au &ÀM’Amç ciel, nazi â Br hai-

ps’rpoç 4673 fixa Téfu’ll.

A

En!) flip wapéÀMAé; in"! ni AB Tif TA, ne)

si; attirai; ipvrimœmv amuïe si!!!) ai imÀAàE

7min: ai 13ml ABr, BTA in: êAAtiAau; «iris
na’Àw, irrel wapaiÂÀnÀéç Ënw t; A117? BA,

al si: déni; ip7n’7r-rœmv si Br, il imÀÀaËE

ww’cu ai Livré AIR, I’BA in: êAMiÀæI; u’en’.

Aria «hi Tpiywai in: ni ABl’, BI’A 7è; «No,

t t x A- C N7min; ne; 67m ABI’, BTA Jim-r 7m; wro BTA ,

r] y e p e I a ITBA tu; mou-rat, martyr murent, mu pentu

l a N N Il t t a» fil«Murray la; 704qu un, 1m! vrpo; nu; tout;

l l î w t a l lgomme, stemm 107m7 Tl" B1" me: Ta; Muret;

y t A n w et e rupas vrÀwpatç aux; Mural; «ce; me: , "(272,31?

l’ t t A. a.mat-ripa; , nul 7M Àatmw 7min 7p Mimi gravier

Sit parallélogrammum spatium AFAB, dia-

meter autem ipsius 8P; dico APAB patellelo-
grammi opposita et latera et angulos æqualia
inter se esse, et in? diametrum illud bifariam
secare.

A

1’

x

« Quoniam enim’pnrallela est A: ipsi FA, et

in ipsas incidit recta Br , alterni anguli ABI’,

film, æquales inter se sunt. Rursus, quoniam
parallela est A? ipsi 3A , et in ipsas incidit Br,
alterni angfli A?! , PBA æquales inter se sunt.
Duo igitur triangule sunt An? , BPA , duos an-
gulos ART, M’A duobus angulis BPA, FBA

æqualcs hahentia, utrumque utrique, et unum
latus uni latcri tequale, quad Est ad æquales
angulos , commune utrique Br ; et reliqua igitur
reliquis laterîbus æqualia bahebunt, utrumque

intrique , et reliquum angulum reliqua angulo ;
æquale igitur est An quidern latin ipsi FA,

Soit le parallélogramme ArAB , et que Br soit sa diagonale; je dis quetles côtés
et les angles opposés du parallélogramme A-rAB sont égaux entr’eux,«et que la

diagonale Br le partage en deux parties égales. . L
Car puisque A8 est parallèle à FA , et que la droite Br tombe sur ces droites ,

les angles alternes A31", En sont égaux entr’euxl(2g). De plus, puisque At est
parallèle à BA, et que Br tombe sur ces droites, les angles alternes ArB , rBA sont
égaux entr’eux; donc les deux triangles ABr, BrA ont les deux angles ABr, BrA
égaux aux deux angles BTA, un , chacunàchacun, et un côté égal à un côté , savoir,

le côté cOmmun Br, qui est adjacent aux angles égadx’; ils auront donc les autres
côtés égaux aux autres côtés , chacun à chacun (26), et l’angle restant égal à l’angle

restant; donc le côté AB est égal au côté ra , le côté ar égal au côté BA , et l’angle .

8
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in âpre à ,Âtêv AB wÂeupaË 737 TA, sirli AI 7513A,

nul in in inl93 si Ôwà BARQœvia fil 67:3
BAT. K4) inti in iwlv il fait! 67:3 ABT 7min
et? Jwà BTA, si «Pi 6:73 TBA 737 thé Arias 5M

à”): si ("à ARA 3A3, 73? 6773 ATA émir in 4’

iîeixen æ; un) si dm) BAT au? titré TAB Ïn’

Tôt! ripa waPatAÀnÀoypaÎppwv prllûw ai ai?!-

watv’n’av 7rÀwfdll ’n nazi Maria: in: «Diminue

clair.

B

A

A194» J’È5 311 ml si drains-rite; ail-rai fixa:

rituel. 13ml 7è]: l’au inlv il AB nil-A, nanti

dt il Br, Na N a; AB, Br crus) mi; ar, r3
l’a-au n’a-b, inca-Élu ;KÆTE’P;1’, au? 7min si tir?)

ABT’ywriçt 7g? tigré BTA in Émis mû Béa-z; alpe);

AT Bain: au? BA in Ëa’riô’ nul 76 ABT alpe arpi-

7awov tu; BAT 7,317679) i’o’ov iniy.’

H il»: Br hépnpoç fixez trémie: 75 ATAB

wapaAÀnAéyPœypov. Omp un «927511.

AF vero ipsi Bu, et nonne æqualis est BAI’
angulus ipsi BAT. Et quoniam æqualis est quidexn

A!!!” angulus ipsi N’A, et FBA .ipsi ATB; 10m5.

igitur ABA toti AFA est æqualis; ostcnsus est
autem et BAI” ipsi T’AB æqualis 5

Ergo parallclogrammorum spatiorum oppo- t
site et lutera et anguli æqualia inter se sunt.

A

1’

Dico et diametrum ipsa bifariam sccare.
Quoniam cnim tequalis est An ipsi FA, con?
munis autem Br, duæ igitur A3 , Br duabus AP ,

TB æquales saut, utraque utrique, et angulus
ABr’. angulo BTA æqualis est; et basis igitur Ar’

ipsi BA æqualis est; et igitur triangulum-ABI’.

triangule BAT æquale est; ,
Ergo Br diamctcr bifariam sccat ATAB paral-

lelogrammum. Quod oportcbat ostendere.

BAT égal à l’angle BAT. Puisque l’angle ABT est égal à l’angle au , et l’angle un

égal à l’angle AIE, l’angle total ABA est égal à l’angle total ATA. Mais on a démontré

qtie l’angle BAT est égal à l’angle me; I
Donc les côtés et les angles opposés des parallélogrammes sont égaux

entr’eux. t
Je dis déplus que la diagonale partage les parallélogrammes en deux parties

égales. Car puisque A8 est égal à TA , et que la droite Br est commune , les deux
droites AB, Br sont égales aux droites AT, r8, chacune a chacune; mais l’angle
am- est égal à l’angle BTA; donc la base A!" est égale à la base sa (4), et le
triangle ABr égal au triangle BAT.

Donc la diagonale Br partage le parallélogramme ATAB en deux parties égales;

ce qu’il fallait démontrer. . l
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npo’raztz Aï.
s

a Toi rapexknÀéypalupz, Toi in) Tif; stérile
flint»; 3’971 ami iv 747; cati-1’17; wapctÀÀu’ÀOIç,

l’a-1 aiAÀtiAolç imbu

lier-ra) wapaÂMÂé’ypazliiyœ qui ABTA , EBTZ

in) 75; 1673; Béa-ta»; Ëy’rat’ rit"; Br and iv un";

nui-rat)"; waPaÀhiMrç TœTç.Az, BT’ N570 3’"

ïm in) 73 un; Tél un".

’ A A

PROPOSITIO XXXV.

Parallelogramma , super eâdcm basi consti-

tuta et in cisdem parallelis", æqualia inter se
sunt.

Sint parallelogramma un , Enrz super
câdem basi Br constituta et in eisdcm parallelis

A2, Br; dico æquale esse ABrA ipsi un.

E Z *

B rEml 7d? wapaMnM’ypaptpév in: ’rà ABTA,

in inlv ri AA 73? 131-3. Ami 73. attirai N nazi si
El tri? Br inly in 4’ (in: Ml tiAA 137 El inlv
in 5’ mati tous; si AE’ 52x» sipo: si AE 3M: 737 A2

inlv in. En: fi nazi si AB au? Ar i’o’n’ J’tio N

ai BA, AB Jim-l 7:27; 1A, AI in: Elfl7,;21-

, . I B j Ü d h I .01191 "drape, un: 7mm n une ZAT 7mm; 71.:

M

Qnoniam cnim parallelogrammum est ABrA ,
æqnalis est AA ipsi Br. Prpptcrcadem , et zz ipsi
Br est æqualis. Quart: et AA ipsi Ezgest æqualis;

et communis AE; tota igitur A8 toti A2 est
æqualis. Est autem ct An ipsi Ar æqualis; duæ

igitur HA , AB duabus ZA , Ar æquales sunt
utraquc utrique , ct angulus ZAr angulo BAI!

PROPOSITION XXXV.
A

Les parallélogrammes , contruits sur la même base et entre les mêmes paral-
lèles , sont égaux entr’eux.

Que les parallélogrammes aura, son soient construits sur la même base Br,
et entre les mêmes parallèles A2, Br,- je dis que le parallélogramme ABTA est
égal au parallélogramme EBrz.

Car puisque ABrA est un parallélogramme; AA est égal à Br (54) par la même
raison, 152 est égale à Br ; donc AA est égal à E2; mais la droite AE est commune;
donc la droite totale AE est égale a la droite totale Al (not. a); mais AB est égal
a At (54); donc les deux droites BA, AB sont égales aux deux droites 2A, ar ,
chacunc à chacune ; mais l’angle extérieur ZAr est égal à l’angle intérieur
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57:3 EAB Ërrlv l’a-nô, Il 31:73:; 7g? ÊvTÉç° Bain;

J9: il EB Bain; 73.? Zf l’or» in), un) 73 EAB
sz’ywvav Té; ATZ ’rpryalwp l’a-av final 7. Konàv

êççpn’a-Ow 73 AH]? Aamày 1p: ’rà ABHA 1747:9,-

C109 un"; 7:; EHrZ TpormÇ’go Enlv’î’rov 8.

Konàv wponeîaôa ’ràl HBr vpz’ywor hou 5ch

73 ABTA wapœAÀuAÉ’ypalupov 3h,» 7:; EBIÏZ arap-

aMnAo’yPéwzç l’an Ërrl’. TÉL alpes wapaMnÀé-

wagages, aux) 78155513

nPO’rAzrz Aç’.

TÉL wzpaÀÀnAo’yqua , 7è Évrl 75W l’an

Béarn 3mm un) Ëy 7:7; aâ’mïçwaPaAM’MIÇ,

7ere. émia"; Ërn’r.

Erre rapaAAnÀéypuHm mi ARIA , EZHG
37:) Yann fléau" 31m: ’ 737 Br, 2H au) 59 7:17;

45117; raPaANlÀmç 747; A0, BH° A576) 311 l’a-or

.Ëa’rl T3 ARIA araPaÀÀaÀn’ypamæor 7;; 1521-16.

5715694900.an 7&9 ai BE, T6. h
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est æqualis , exterior intérim-i ; basis igitur En
basi ZI’ æqualis est, et 2A3 triangulum ipsi Arz

triangulo æquale erit. Commune àuferatur AHE;
reliquum igitur’ABHA trapczium reliquo 1’.an

trapezio est æquale. Commune addalur HEP
triangulum 5 totum igitur ABFA parallelogram-
mum toti EBFZ parallelogrammo æquale est.
Ergo parallelogramma, etc.

PROPOSITION XXXVL

Parallelogramma , super æqualibus basibus

coustituta et in cisdem parallelis , æqualia
inter se sunt.

Sint parallelogramma ABFA , une super
æqualibus basibus couslituta Br, 2H , et in
eisdem parallelis 49, un; dico æquale esse
ABI’A parallclogrammum ipsi EZHO.

Jungantur cnim En, r9.

un (29); donc la base en est égale a la base zr (4); donc le triangle un
sera égal au triangle ArZ. Retranchons la partie commune AHE; le trapèze
restant ABHA sera égal au Ïrapèze restant EHrz. (not. 5) ; ajoutons le triangle
commun HBr, le parallélogramme total 43m sera égal au parallélogramme
total EBTZ. Donc, etc.

PROPOSITION XXXVI. ’
z

Les parallélogrammes, c0nslruits sur des bases égales et entre les mêmes paral-

lèles, sont égaux enlr’eux. "
Que les parallélogrammes ABrA, une soient construits sur des bases égales

Br, 2H, et entre les mêmes parallèles A6, EH ,- je dis que le parallélogramme
v un est égal au parallélogramme une.

Jongnons DE , r9.
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f ’ l CKdl lm) in ’2an n Br tri? 2H, aMat’ n

a I Il N a t2H 737 E6 lnlv 707v xau n Br «la: 7p E6 en"

c a a I
l’a-n. 1570-: «Il; ugtl wapÉAÀuÀor au IWICGUQYUOUG’IV

l l V a
1670:; al BE , r6, 1l à Ta; M’a; 7H un: 7114mA-

I s s t a t I r r t uAnima; cm T1 aura [un emÇuyvuowm tout a":
nul wupéAMÀot’ n’a-41 nul a; EB, r9 alfa l’azur;

du xal wapÉMnÀw. HapaAMÀéypaWor alfa.

A A

Et quonîam æqualis est Br ipsi 2H , et 2H

ipsi 150 est æqualis 5 et 8P igitur ipsi ne
est æqualis. Sunt autem et parallelæ , et jun-
gunt ipsas ipsæ DE , I9 , qua-t autem æquales

et parallelas ad easdcm partes conjungnnt,
æquales et parallelæ surit; et EH, r9 igitur
et æquales sunt et parallelæ. Parallelogrammum

t’a

in) 75 EBTG, Ml l’y l’a-av 197 ABTA’ Mm ’rr

t a a. t I t si t i a N719 aura: ’nw aunv axer-ru Br, un w Tutu;
415747; WdPaÀÀllÀDIÇ Ënlv «617;, m7; Br, A9.

Aral Tel. cula-al «Fil un) 73 EZHG 75 «.576 745 EBTO

l’an-h 700:" (sa-ra mû 10 ABTA wapatÀÀnAé’ypay-

par 71,3 EZHO in)? 70’092 Tel il): wœpuAAnÀé-

7Pdluflu, nul Tel 365;.

0

H ,

igitur est 1!an , et est æquale ipsi ABFA; basim

cnim eamdem barbet 3P quam (ipsum , et in
eisdcm parallclis est Br, A9. Propter eadcm, et
121-19 cidem une est æquale ; quare’et ABI’A

parallelogrammum ipsi EZHG est fequale. Ergo
parallelogramma , etc.

a

Puisque Br est égal à 2H, et 2H égal à se, la droite Br est égale à se; mais
les droites BIS, r6 joignent ces droites qui sont parallèles, et les droites qui joignent
des mêmes côtés deux droites égales et parallèles , sont égales et parallèles (55);

donc les droites EB, r6 sont égales et parallèles; donc 15an est un parallé-
v lograymme, et ce parallélogramme est égal au parallélogramme ABrA (55); car

il a la même base Br que lui, et il est construit entre les mêmes parallèles.
Par la même raison le parallélogramme une est égal au parallélogramme
rare; donc le parallélogramme ABTA est égal au parallélogramme une.
Donc, etc.

x
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nrorAzn: aï.

* . N"(a «plairont, 7è. lai Tu; 46717; Bains); 30m

X ’ a , A Iun: w aux; «ont; flœpaÀÀnÀolç, l’a-u alÀAti- ,

2m; irrita
Erre» Tpt’ywm tri ART, ABI’ Évrl flic stérile

Béa-w; Éva-1* 727; Br ami lu 74:7; m3717; rapail-

ÀtiÀcrç qui? AA, Br’ A470» 37: iras iarl 7è ABI’

I N I
TPljlwl’Ol’ 7:,» ART 7121740740.

B

ExCeChicOa si AA ip’ indurant ni. péta» in) ’rà

E, Z 9, and (fiai ,uËy 10:7 B 7:5 TA wœpéÀAnàoç

5x90; ri 8E, «Mi J? 70:7 r tu? BA wapéAÀnAoç

il eaxera a Il.
HapatÀÀuÀéypapMov alfa lem-la Êué’rtfov 757

EBTA, ABTZ’ and ria-w l’au 3

Baie-tait; tien 4 7:7; Br ml i7 117; m3117; maltait-

t in; ’1’! yolp m7; 161-17;

AtiÀotç 7:7; Br, EZr nul in: 105 [du EBTA frap-

PROPOSITIO XXXVII.

Triangula super eâdcm basi constituta et in
eisdcm parallelis, æqualia inter se sunt.

Sint triangula ABP, ABF super eâdetn basicons-

tituta 3P et in eisdem parallelis AA , Br; dico
arquait: esse ABr triangulurn ABP triangulo.

A Z

r I , C
* Producatur AA ex ntralque parte in E, Z, et
per B quidem ipsi FA parallela ducatur ne,
per P vero ipsi BA parallela ducatur FZ. "

Parallelogrammum igitur est utrumque ipso-
rum EBFA , ABPZ ; et æqttalia suint , nam super

eâdem basi saut Br et in eisdem parallelis Br, i
. raz; et est ipsius EBFA quidam parallelogrammi

PROPOSITION XXXVll.

Les triangles , construits sur la même base et entre les mêmes parallèles,
sont égaux.

Que les triangles ABr , ou soient sur la même base Br et entre les mêmes
parallèles AA , Br; je dis que le triangle ABI’ est égal au triangle au.

Prolongeons de part et d’autre la droite AA aux points E, z , et par le point B
conduisons BE parallèle à m (51) , et par le point r conduisons rz paral-
lèle à BA.

Les figures EBrA, ABrz sont des parallélogrammes, et ces parallélogrammes

sont égaux (55); car ils sont sur la même base Br, et entre les mêmes
parallèles; mais le triangle ABr est la moitié du parallélogramme EBrA; car
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7&9 Al" flétan-po; 1675 fixa. filtrer 7è (il 757
707w slalom l’au aiANiÀotç émir l’a-or Épat in)

73 ABl" 7p1’7wvas 7c; ABr native». Tâfipat 7Pi-

yuyat, au) 7è 5527;.

nporAzrz mi.
Tel 7pi7atrat, 7è Ë7rl 751’7wa flaireur 31,71 xaliv t

747; GI’ITŒÎÇ vraPtzMn’MIç, l’au alÀÀtiÀot; irriv’.

Etna: 7piyawat 7è" ABr , AEZ ivrl l’en»!

Rainer Éva-43 75v Br, El nul il! 1:17; 1671T;
rapatMÉMtç 747; BZ , Aot M30 Z74 i’a’or irrl

7.5 ABP 7pt’7aavov 797 AEZ 1751945110.
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mmidium ABI’ triangulum, tram A3 diameler

ipsum bifariam sccat ; est vero ipsius ABFZ pa-
rallelogrammi dimidium ABI’ triangulum , nam

AI’ diamoter ipsum bifariam secat; æqualium

autemkdimidia æçaalia inter se surit; æquale igitur

est. ABF triangulum ipsi ABP triangule. Ergo
triangula , etc.

PROPOSITIO XXXVIIII.

Triangula , super æqualibns basibus constituta

et in eisdem parallelis , æqualia inter se surit.

Sint triangula ABF , AEZ super tequalibus
basibus Constituta BIT, EZ et in eisdem parallelis
BZ, AA; dico æquale esse ABI’ triangulum ipsi

AEZ triangnlo.

A 9

B li EEuCtCMia-Sœ 7è? si AA id 514741 7è pipa
gr3m! 7è H, e, tutti (haïrai? 703 B 7j? TA

Z

Producatur cnim AA ex utrâque parte in

H, e, et per B quidem ipsi FA patellela

la diagonale sa le partage en deux parties égales; le triangle ABr est. la moitié

du parallélogramme ABSZ , car la diagonale or la partage en deux parties
égales (54); mais les moitiés des quantités égales sont égales entr’elles ; donc le

triangle Asr est égal au triangle ABT. Donc, etc.

PROPOSITION XXXVIII.
Des triangles , construits sur des bases égales et entre les mêmes parallèles,

sont égaux entr’eux. i ’
Que les triangles ABr, A152 soient construits sur des bases égales Br, El et

entre les mêmes parallèles BZ, AA; je dis que le triangle ABr est égal au

triangle AEZ. *Prolongeons de part et d’autre la droite AA aux points H, a; par le
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rubana; 77x800 si BH , hi ü 705 Z 777 AE ducatur 13H, per Z vero ipsi A)! pat-allah du-

rapathtAo; 77x003 à ze. . catur Z9.

Parallelogrammum. igitur est utrumque ipso-

mm Han , maze; et æquale Hum ipsi
A229, in tequalibus cnim etbasibus sunt Br, E2,

et in eisdem parallelis Bz , HG); et est autem
ipsius HBrA parallelogrammi dimidium ABr
triangulum , IAB cnim diameter ipsum bifariam

limpatÀÀnÀéypatppor ripa i0777 ÊxaÉ’rtPov 7137

tram, naze- ml 7m 7è 11mm 71,3 A1529,
la; 7e 707p 70’077 Béa-:67 tics 7:37 Br, El, aux) i7

717; 4611:7; wapatÀÀtiÀOIçi’ratÎ’; DZ, HG’ mal

in: 705 [.477 HBrA repatÀÀnÀoypaÏppou 5mm

73 ABr 797940707, ri gai? AB élégance :673
fixat5 d’un. 705 «Fi AEZG nepatMnÀoypaipptou

7’1pr 75 ZEA 7Piw707, ri 70è!) Al «boitant»;

15771779415 7é[.t7u. Tri. «Fi 757 70’077 77,441,077 70-4

êÀÀnIÀMÇ 70’777’ 7707 Jpaa 7077 7è ABr 7737700707

7g; A152 7pryai790. 1è ripa 7p77w7at,’ x17 772’554:

sècat; est vero ipsius A1529 parallelogrammî

dimidiurn ZEA triangulum, nain Az diameter
ipsum bifariam secat. Æqualium autem dimidia

æqualia inter-se saut; æqualc igitur est ABr
triangulum ipsi A22 triangulo.Ergo triangule , etc .

A Upoint B conduisons la droite EH parallèle à la droite TA (52), et par le point z

conduisons la droite le parallèle à la droite AB. a
Les figures HsrA, naze sont des parallélogrammes; mais le parallélogramme

HBrA est égal au parallélogramme A1519 (56) , car ils sont construits sur des bases
égales Br, E2 et entre les mêmes parallèles 81, ne; mais le triangle un est la moitié
du parallélogramme un». , car la diagonale AB le partage en deux parties égales (54);

le triangle ZEA est la moitié du parallélogramme une, car la diagonale A2 le
partage en deux parties égales , et les moitiés des quantités égales sont égales
entr’elles; donc le triangle Am- est égal au triangleAaz. Donc, etc.
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morula 76’.

N 7 N. ’ N ITé 70-4: niquant , 7a: un 777; un»; 810w;

il x 7 x I t t 7 il 7 a a nor7at un un 71 atout pep" , aux; w nu; auna;
WdeÂÀtiÂolç irriv.

l 3 N A.E7700 70-1 7p77w7at’ 71 ABr, ABr, un 7M;

a n. I 0 Il a. g x r x t î tmon; Barreau 077c. 7»; B] , tu: un 7a une
pipn3’ N’y» 0’713 ami i7 7017; 423717; WdPaÀÀtiÀOIÇ

a q r70777. EmCtéxôw flip n AAt A57!» a7: wapatÀ-

I , ÜMM; :0747 n AA 737 Br.

A

- l , - BBi 947p pal, 77x60: (liai 7051 «pilau si Br
talma wapat’AAnM; il AE , xatl imÇtu’xôw il ET.

1707 âpres; Ênl 73 ABr 7147703707 7:13 EBr 7p:-

705750’ 377 7: yaip 777; 15777; pala-rai; in" 16753

77; Br mil 77 70:7; atti’ratî; vraLPaLÀNiAM; 7:7;

Br, A155. and ra ABr 7p1’7w7077 79; ABr 70777

I

l

PROPOSITIO XXXIX.

Æqualia triangule, super cèdem basi cons-
tituta et ad easdem partes , et in eisdem paral-
lelis sunt.

Sint æqualia triangula ABr , ABI’ , super
eâdem basi Br et ad easdem partes; dico et in
eisdem parallelîs esse. Jungatur cnim AA 5 dico

parallclatn esse AA ipsi. Br.

1’

- Si cnim non , ducats" pet A punctum ipsi
Br reclæ parallela AB. , et jungatur En

Æquale igitur est ABr triangulum ipsi un
triangùlo; super eâdcm cnim basi est Br super
quâ ipsum BEP, et in eisdem parallclis Br, AB 5

sed ABr triangulum ipsi ABr est æquale; ergo

PROPOSITION XXXEIX,

Les triangles égaux, construits sur la même base et placés du même côté, sont

compris entre les mêmes parallèles. i . l .
Que les deux triangles égaux ABr, ont soient construits sur la même battrait,à

et placés du même côté; je dis que ces deux triangles sont compris entre les
mêmes parallèles. Joignous AA; je dis que M esÎ parallèle à Br. . ’ i l -

Car-si cela n’est, pas, par le point A enduisons AIE parallèle à Br (51), et ’

joignons Br. ’ . U t ILe triangle ABr est égal au triangle sur (57), puisque ces deux triangles sont
construits sur la base Br, et placés entre les mêmes parallèles Br , un.
Mais le triangle ABI’ est égal au triangle ABr ; donc le triangle Anr est égalait

. . 9
’t
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76m" un) 13 ART 194 1,317159" au? E81" leur ira-Tir,

73 [azor 74,5 flairera" , 3m,» laïka &Nra’rov’ «in

à”): wapéAAnÀÉç in" à AIE 7? Br. Opale»; Ü!

Jejfopw, 31-1 midi in! 7:; 7min 75; AA’ il AA

Épa. Br in) vratPÉMuÀoç. . Tri si". in,

la) 7è
nporAzIz ,u’.

Toi in: uhlan, "rai. in) 75H leur Maïa» and
mati in) 7è ouï-ni pipa , xai’ i7 747; 1511.7; 7m-

paMniÀotc iræ-t’y. n
En?!» 7m Tpiyuva3 Toi ABP, AIE , La) î’mv

Bain-nm! Ëy-rat 75v Br, TE nui ivri ni crû-raipe’pn’l’

m’y» En nui iv 761.7; 16717; .nœPaMu’Aw; iniv.

Ema’xôw 7è? si AA- N’y» 371 rapat’AAnÀo’ç

507w à AA 15 ne.

E; 7èP FLÏXOœ dû 705 A 7? DE 7194A-

AnÀo; â Al, un) Ëma’xôa si E2. «

et A8? triangulum ipsi EBP æqualc est, mains
minori, quad est impossible. Non igitur paral-
lela est A! ipsi Br. Similiter autem ostendemus

neque aliam quampiam esse præter An ; AA
igitur ipsi Br est parallela. Ergo æqualia , etc.

morosxno XL.-

Æqualia triangula , super æqualibus basibus
constituta et ad easdcm partes , et in eisdem pa-

rallelis saut.
Sint æqualia triangula ABI’, An, super æqua-

libus basibus mnstitula 3P, r2 et ad easdem
partes; dico et in cisdcm parallelis esse;
jungatur enim AA; dico parallclam esse A4
ipsi DE.

Si cnim non , ducatur per A ipsi DE parallela

Al, et jungatur il.

triangle 1213T, le plus grand au plus petit, ce qui est impossible; donc AIE n’est
point parallèle à Br. Nous démontrerons semblablement qu’aucune autre droite,
excepté AA, n’est parallèle à Br ; donc AA est parallèle à Br. Donc, etc.

PROPOSITION XL.

Les triangles égaux, construits sur des bases égales et du même côté, sont
entre les mêmes parallèles.

Que les triangles égaux ABr, AIE soient construits snr les bases égales Br, rE et
placés du même côté; je dis qu’ils sont entre les mêmes parallèles. Joignons
AA ; je dis que AA est parallèle à DE.

Car si celasn’est pas, par le point A, conduisons A2 parallèle à BE, et
joignons 152.
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leur aipœ5 in) 75 ABF Tpiyuvov 75 ZYE 7p:-
yiivçr Ëm’ Tl wifi i’a’œr 84.01637 du 75;: Br, TE

and il! 717; crû-rai? WdeÀÂîiÀOIÇ 74.7; DE, AZ.

And 13 ABr Tpt’ryœvov ils-av in) 75 AIE 7Pi-

’ 6 N l I Ü V ’ . X A:76m t un To AIE 7P17ü1077 up: sur un: ftp

A

Æquale igitur est ABP triangulum ipsi ZPE
triangule ; in æqualibus cnim basibus sunt Br ,
TE et in eisdcm parallelis DE , Al. Sed ABP
triangulum æquale est ipsi API! triangqu ; et
Are triangulum igitur æquale est ipsi zrn tritiu-

A

B

ZTE native), 73 F4760 17,3 haies-on , 3m?
irriys aiNvavror «in ipse wæpuÉMnÀèç ion-"9

si A2 75 BIS. 0,14017»; «N diffus" 37: midi in»

au; WÀàV 751"; AA’ Il AA épi; 135’313 in) amplit-

ÂnÀoçw. Toi. En): in, and 74’ 555;.

nporAziz pué.

Euh wnpzMnÀo’ypaWov 171705797 fiaient 7e (par

ni! and-nib ami Ëv 717; cul-rail; wœpmiÀuç 5’

&wÀénov in? 75 wapmuàôypawsov 705
l

nirvana. r

E

gulo , mains minci-i , quad est impossibile; non
igitur parallela est A2 ipsi ne. Similiter autem
ostendemus neque aliaxn quampiam esse præter ’

AA ; AA igitur ipsi DE est parallela. Ergo
æqualia , etc.

morosxno XLI.

Si parallelogrammum quam triangulum basim

habeat eamdem , et in eisdem parallelis sit,
duplum est parallelogrammum trianguli.

Le triangle ABr est égal au triangle er (58) ; puisque ces deux triangles
sont construits sur ,des bases égales Br, r5 , et qu’ils sont entre les mêmes
parallèles RE, AZ. Mais le triangle ABr est égal au triangle AIE ; donc le triangle
au»: est égal au triangle er, le plus grand au plus petit, ce qui est impossible;
donc AZ n’est point parallèle a RE. Nous démontrerons semblablement qu’aucune

autre droite , excepté AA , n’est parallèle à BE ; donc AA est parallèle à BE.

Donc, etc. V
PROPOSITION XLI.

Si un parallélogramme a la même base qu’un triangle, et s’il est dans les
mêmes parallèles, le parallélogramme est double du triangle.
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HapaAÀnAo’ypapptor flip 73 ARIA votive: 71,3

EBr Baie" 70’ ixe’a’w 7siv dénis qui)! Br, nazi 57

711?; 113717; wapaAÀtiÀot; :0713 717; Br, AE°

A2340 371 JmÀaiwéy in: 75 ABrA wapaMuÀÂ-

flaflas? 705 BB1" nantirai).
EmÇU’xÛæ yaip si Art

leur ahi in: 75 ABP 7pi7mov3 71,7 EBr 7p:-
7aivrp’ i771, 7s flip 767; 157:7; flétrirai; in" 167;;

7:7; Br irai iv 717; 1674:7; wœpaMiiMiç 717; Br,

AH. Ami 73 ABI’A wapaÀÀnAéprov Émili-

o-to’v in: 70:7 ABr 753171.htm. si 71”) Ar thrips-ma;

«.673 fixa 7e’pvw si": 7è ABI’A WdPaÂÂnÀÉ-

7pct’uluw est) 703 EBr 7piyaivou land &WÀGIJIOV.

Bais sipo: napaMnAéypapsptay , mai 7è i552.

Parallelogrammum cnim ABrA quam trian-
gulum EBr basim habeat eamdem Br, et in
eisdem parallelis Br, A5 sit; dico duplum esse
ABrA parallelogrammum sur trianguli.

Jungatur cnim Ar.

Æquale igitur est au triangulum ipsi EBr trian-

gulo; Dam super eâdem basi est Br super qué.

ipsum EBr , et in eisdem parallelis Br , AB. Sed

ABrA parallelogrammum duplum estipsius ABr

trianguli , nam Ar diameter ipsum bifariam
secat; quare ABrA parallclogrammum et ipsius
EBr trianguli est duplum. Si igitur perallclo-

grammum, etc.

Que le parallélogramme ABrA aitla même base Br que le triangle EBI’ , et qu’il

soit entre les mêmes parallèles Br, AIE; je dis que le parallélogramme .ABrA est
double du triangle EEr.

Joignons Ar.
Le triangle AEr est égal au triangle EBr (57), puisqu’il est sur la même base Br

que lui et entre les mêmes parallèles Br, AB. Mais le parallélogramme ABrA est
double du triangle’AEr, car la diagonale Ar partage ce parallélogramme en deux
parties égales (54) ; donc le parallélogramme ABrA est double du triangle EST.
Donc , etc.
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nrorA212.ps’.

Ta? 536977: munirai leur wapaÀÀnÂa’ypatppov

contiennent: iv 7g? diseur-31 7min; tûeuypa’ype”.

Erre.) 7è psis Êaeiy 7pi7wvov 7è ABr, si È
épatiez 7min aménageas; du At «537591 7g; ABr

7p1yaiwp l’a-or wapœÀAnÀa’ypaluluov sur-rétamâtes

s’y 70’313 727 A 7min eôôuyrpaifspga.

A

la l:Tt7,wia*9w ri Br fixa zonai 73 E, ami Én-
tÇu’xewti AB, nui cures-717w api; 75T ET 9666114

uni 7g; wpè; 1675i. enliais.) 7c; E 7j? A 7ww’qt in

si ris-ra rEZ, uni J’ai, [Air 7:3 A 737 EI’ napht-

ÀnÂoç IlXÛw si AH, ÆIÈ «Fi 7m) I’ 757 El rapia-

MM; rixe!» si rH’ wapaÀAnAo’ypœMuov ripa Êtr-ri

7è ZEN-l.

Kari inti in irriv si B15 7j? Br , l’a-or in) mi

7è ABE 7pi7wo-v 793 AEr 7,117679. im’ 7s 731p

PROPOSITIO XLll.

, Dato triangulo æquale parallelogrammum
constituerc in dato angulo rectilineo.

Sit quidem datum triangulum ABr, datus veto

angulus rectilineus A; oportet igitur ipsi ABr
triangulo æquale parallclogrammum constituere

in æquali ipsi A angulo rectilineo.

Z H

r A T4
Sccetur Br liil’ariam in E, et jungalur AB,

et constituatur ad Br rectum et ad punctum
in cit E ipsi A angulo æqnalis FEZ, et per A
quidem ipsi Erparallela ducatur AH, pcr r vcro
ipsi E2 parallela ducatur ru; parallclogrammum
igitur est ZEN-l.

Et quoniam æqualis est ne ipsi Br, æquale est

et ARE triangulum ipsi AEr triangulo; nam super

PROPOSITION XLII.

Construire, dans un angle rectiligne donné, un parallélogramme égal à un
triangle donné.

Soit ABr le triangle donné, et A l’angle rectiligne donné; il faut construire un
parallélogramme égal au triangle ABr dans l’angle rectiligne A.

Coupons la droite Br en deux parties égales en E(io), joignons AE , sur la droite
Br, etau point E de cette droite construisons un angle rEz égal à l’angle A (23),
par le point A conduisons AH parallèle à Er (5 i ), et par le point r conduisons ru
parallèle à E2; la figure ZErH sera un parallélogramme. l

Puisque DE est égal a Br, le triangle ARE est égal au triangle star (58), car
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l’a-(av flânait! tic: 757 13E , Br mi i9 717; 416717;

wapzkhthç 7:17; Br, AH’ J’mÀa’a’Iav 5p: irri

7è ABr 7pi’ymvov4 703 AEr 7p17aircu. 5771 il?

suai 7è ZErH wapmnàa’ypatptpov (humains? 703

au 7pnvaivau’ Bain? 7e wifi «du? 7;" «67th

A

æqualibus basibns ne, Br sunt, et in eisdem
parallclis Br, AH; duplum igitur est au
trinngulum ipsius au trianguli. Est autem et
un: parallelogrammum duplum ipsius au
trianguli; basim cnim quam Mir eamdem babel ,

7 H

b aIl N ’ N , N ’ 3 N ’tzar est: w 7m; alu-nu; en" sans» wapzMnÀotç’
in! ripa: in) 7è ZErH wapaAÀnÀo’ypaWov 71,3

sur 7plyaiwp, tu) i960: 7tiv 6773 rez Merlan 701w
7g (1’99qu 75 A.

a. .1 I l 4;. IlT9) de. Mm: flamme: 7go ABr sur crapa-
Aqu’ypatppov ouréærœnus 73 215m, iv 7min.

7j? 673 rez, 5ms indu in 7l; A. Omp N’es

amarina. ’

et in eisdem est parallelis in quibus ipsum Air;
æquale igitur est ZErH parallclogrammum ipsi
ABr triangule, ct habct FEZ angulum æqualem

I dato A.

Data igitur triangulo ABr æquale parallélo-

grammnm constitutum est un: in angulo FEZ
qui est æqualis ipsi A. Quod oportebal facere.

ils sont sur des bases égales ne, H, et entre les’mêmes parallèles Br, AH ;
donc le triangle ABr est double du triangle A131". Mais le parallélogramme ZErH est

double du triangle AEr (41) , car il a la même base que lui, et il est dans les
mêmes parallèles; donc le parallélogramme ZEN-I est égal au triangle ABr (not. 6),
et il a l’angle rEz égal à l’angle d0nné A. ,

Donc le parallélogramme ZErH a été construit égal au triangle ABr dans un
angle qui est rEZ égal à l’angle donné A ; ce qu’il fallait faire.

«5...... .

..r.-". on,
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riant); repaMnAoypaÊppou 75s step) 75s
d’usine-spas wœpotÀÀssMypaÏppus 7:5. wupuwÀnpai-

p.174: in: dÀÀsiÀosç irrita t
Erre» nupaàànaéçpappos 75 ABrA , dialys-

7poç fi ainsi; si AI’, flapi «Pi 7sis Ar suspends"-

Aé’ypatptpa ,uis dans 7è E8 , 2H, 7d. d’5 hydnes:

wapawànpépat’m 7è BK, KA’ M70 ’57: ils-as

in) 75 8K napatsràsipujzæ 755 KA amputan-

pwpwrt.

B

13ml ycip vrapntàànàéypappa’s 3071 75 ABrA ,

fuisses-po; d’5 46703 si Ar , ils-as ils-ri 75 ABr
7pi7msos 795 ArA 7pl’ya’w’p. tibus , i972) TdPuÂ-

AuAéypetHLés in: 75 EKOA , JMIIIUJTPOÇ si 15705

Émis si AK, iras cipal irri 7? AEK 7ps’yasss 75s"

AGK Tplyalstp. A115 nidifiai «in satin K21" 7ps’7asos

PROPOSITIO XLIII.

Omnis parallelogrammi corum circa diama-
trum parallelogrammornm complémenta æqualia

inter se surit.
Sit parallelogrammum un , diameterantem

ipsius Ar, et circa A!” parallelogramma quidcm
Sint se , 2H , ipsa vero dicta complementa BIC ,

m; dico æquale esse DE complemeutum ipsi

KA complemento. t V

Quoniam cnim parallelogrammum est ABrA ,

diametcr autem ipsius Ar, æquale est ABr trian-

gulum ipsi au triangulo. Rursus quoniam paral-
lelogrammum est EKGA , diameter autem ipsius

est AI, æquale est AEKtriangulumipsi 46K trian-
gulo. Proptcr eadem et Kzr triaing-ulum ipsi KHr

PROPOSITION XLIII.

Dans tout parallélogramme, les complémcns des parallélogrammes, autour de
la diagonale, sont égaux entr’eux. s

Sou le parallelogramme ABrA , que Ar soit sa diagonale , qu’autour de Aï soient
les parallélogrammes E6, 2H , et les parallélogrammes BK , KA qu’on appelle com-
plements; je dlS que le complément BK est égal au complément KA.

Car puisque ABrA est un parallélogramme , et que AI’ est sa diagonale, le
triangle ABr est cgal au triangle ArA (54 De plus , puisque EKGA est un parallé-I
logramme, et que AK est sa diagonale, le triangle AEK est égal au triangle max ; le
triangle KZr est egal au triangle KHr, par la même raison; donc puisque le
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a. I a s i a! N et l l7a: KHr 7p17wsgo crus sans. E7"! ses 7a pas

a. B N I t àA15K 7pl7wsos 71,0 AQK 7pl’ya’ssat erras iras , 7s Je

a. t q t n. s aKZr 7go KHI’, 7o ALK 7p1’7wsos M671 7cv KHrsrns

A. l a. IYves 7go AGK 77176119; peut TOI: KZr 7p17wrcut

t r1 a.
i771 5’: 7.2i Un 75 ABr 7pir,wsos 0Mo 7a) Air

V l I a.
i791” ).01775s ripa 7o BK wzpasrlnpwjuz Aura:

N l 3 N ’3’ 3 t si7g.) HA napœnànpwptaw 2071s sans . flanc; upas

t a l r n.napaÀÀsûæypaMuou , me: 7d. 6521;.

mou-An: ,uJV.

a. s a. n Iflapi 75s «iodures ruseras, 79s 99621:7: 7p:-

s r a
7aiytp [des wzpaAAnÀo’çpayMas wapaCeLÀsw, es

n. l I ’ I7p flânais Monet tuduypaijau.

N N S l lErre» si pis iodures 2692m si AB , 7o de 55462::

7ps’7wsas 75 r, si d’5 3395771 7min. etiÛu’ypalupoç

N A: 9 A lsiA’ du «hi «qui. 7sis fleurets menas 7sw AB,

a I I753 9092371 gpswâvrp 753 r iras napœÀÀnAoydequss

a a.wapaCatAsîs, es 7731 7p A 7min.

Eusts’rd’wp 753 r 7ps7aisas liras wœpaÀÀnÀé-

N Nnappas 7a BEZH, Ës yttria; 731 575 EBH,

et a si æ t I Pl I s s In anis son 7g: A’ scats utmflœ sont s71" 2092m;

est æquale. Quoniam igitur A15K quidcm trian-

gulum ipsi Agit triangulo est æquale; Kzr vero
ipsi KHr , triangulth AEK cum ipso KHr est
tripale ipsi AQK triangulo cum KZI’ triangulo;

est autem et totum ABr triangulum loti AAr
æquale. Reliquum igitur BIC complementurn re-
liquo HA complemc’nlo est æquale. Ornais igitur

parallelogrammi , etc.

PROPOSITIO XLIV.

Ad datam rectam , date triangule æquale
parallalogrammum applicare in dalo angulo
reclilineo.

Sil quidcm dala recta A8 , datum vero trian-
gulum r, et dams angulus rectilineus A; oportet
igitur ad datant rectam AB, data triangulo r
æquale parallelogrammum applicare in æquali

ipsi A angulo. vConstituaturipsi r triangulo æqualc parallélo-

grammum 1352H, in angulo il!!! qui est æqualis,

ipsi A; et ponatur in directum BE ipsi RA , et

triangle A15K est égal au triangle AeK , et le triangle Kzr égal au triangle KHr, le
triangle AEK , avec le triangle KHr, ést égal au triangle AGK avec le triangle Kzr ;
mais le triangle entier ABr est égal au triangle entier AAI’; donc le complément

restant BK est égal au complément restant ira (mot. 5). Donc, etc. W

PROPOSITION XLlV.

A une droite donnée, et dans un angle rectiligne donné, appliquer un paral-
lélogramme égal à un triangle donné.

Que AB soit la droite donnée, r le triangle donné, et A l’angle rectiligne
donné; il faut sur la droite AB et dans un angle égal a A, appliquer un parallé-
logramme égal au triangle donné r.

Dans un angle EBH égal à l’angle A, construisons un parallélogramme BEZI-I égal

au triangle r (42 ) , plaçons la droite BE dans la direction de la droite BA, prolon-
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and: Tilt RE 7;? 13Aï , tu) «1359401; a; 2H afin:

6 , and hui. 703 A Barn-5p; 759 EH, El raflât-4
MM: 17x800 si A6, tel ËmÇw’xÛu Il 68.. Rai

,7") si; wapaMÉMuç 7è; A0 EZ «30:74:. ly-

s’zrcnv’ Il 92, et; ("à A62, 62E in? 7a-

I I C a a... a x v - c a v 4’ l"au (hua-w mon; nm taudis au que u7ro
86H, HZE «No 3,2963 haïra-on; «kir sui Il

En?» flamber il Ne bût?» si; in?" Ëz- q
CaAAo’pmu wpwiwroua-n- «si 63-, 2E 194 lat-r

(amigne: wprmîv-rct. EuCcCÀaîa-Oœmv and

L I . ’ qwywmë’mmr zzz-al 1’31, tu; me: 763 K
cumin: hurlée. 737 5A, se wapcÉAMAoç fixera «-

Il RA, aux) ËuCtCMîaOaur au: BA,.HB Ëvrl si ’

A, M cumin.

producatur 2H ad 6 , et pcr A alterutri ipsarum
au, xz- parallela ducatur A6, et jungatur en.
lit quoniam in parallclas A9, zzz recta incidit
91, ipsi 402, 92E angnli duobus rectis sunt’
esquilles 5 ergo ses, HZ! duobus rectis minores

suint; rectæ autem a minoribus quam duobus
rectis in infinitum productæ concurrunt; en.
Il! igitur produetæ concurrent. Producautur et
çoncurrant in k , et per K punctum allemtri ip-
sarum 3A; Ç paralléla ducatur KA, et produ-

canau- 9A, un ad A, M punas.

Mnnnlypumtw alpe. in) qui 61m, «haï-
FCTpvs Il 4570175 8K, ,mpl allé 1’th 8K5 73’4-

pmuàôypapm pli si AH, M54, si Il Mam’-
Htra. wnpapraipat’rc 7&5 AB , kl. in: alpes in)

geons la droite 2H "verse, par le point .A coudoisons A6 parallèle a l’une ou a

Parallçlogmmmum igitur est and, diamé-
1mm autem ip’sius 9K, et circa en parallélo-

gramma quideval-l , ME , ipso vero dicta com-ç

plemenèa A! 13E; æquale est A]: ipsi nz ,L N

l’autre des droites sa! raz (51), et joignons eB. Puisque la droite oz tombe sur l
les parallèles se; 152,. les angles-fiez, (au-sont égaux à; deux droits (29),-
donci les angles 89H, me sont moindres que deux droits. Mais les droites
prolongées à ljinfini, du doté ’où les angles intérieurs sont mgindres que deux

angles droits; se rencontrent (dém. 5); donc les droites en , 2.15 étant prolongées,

se rencontreront; qu’elles .s"oient prolongées (dém. a), et qu’elles se rencon-
trent en K; par le point 1;. conduisons KA parallèle à l’une ou à l’autre des
droites ÉA, le (51); et prolongeons les droites GAL un 7ers les points A, M.

La fiïn-ejesz est un parallélogramme, ex est sa monade, et autour de
6K sont es parallélogrammes AH, ME, et les parallélogrammes AB, Bz, qu’on
nomme compléments; donc A8 est égal à Bz (45 Mais BZ est égal au triangle

’ 10

si 4
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73 A3 75 B2. Aval) 734 82 115 r 7919457?
lnly leur ml Té A3 «il»: 75 r lev-b leur. Katl

in) 3’01;an Il 615 HBE 75min C37 15ml ABM,

aîné Il 157:3 H3! 715A lulu la" ml Il 67:3
MM dans 75,? A 707543an in.

rural. Tilr dahlias ipd «59-70 Tl" .AB, 76
hindi"! 79:94,qu au)? T l’a-av raPaMnAéypapptor

wnPaCe’CAn-m 75 AB, iv yen”. si 57:3 ABM,

il in" in 7? A. 0m,» lût ratina.

nporAztz m’y

T5 :0967: rôdwypw, l’a-or TupœàÀnÀé-

napper nullement, Ëy 7g? «bâtira: Wh:

tôÛuypém’. I

l l a l î I l l -Erre en par ùôw «Won-lm? TO,ABTA,

Sed 32 ipsi P triangulo est æquale ; et A? igitur
ipsi r est æquale. Et quoniam æqualis est H88
angnlus ipsi ADN , sed un! ipsi A est æqnale;
et ABM igitur ipsi A angulo est æqualis.

Àd datam igitur rectum A3 , date triangulo r
æquule parallelogrammum applicatnm est A! ,
in angulo AIM qui est æqulis ipsi A. Quod opot-

tebat facere. .
PROPOSITIO x’Lv.

Dato rectilineo 1 squale parallelogrammum
constituere , in date angulo rectilineo.

v Sit quidcm datum rectilincumpAer, dams
. 5 (Tl ùotîfd..7a!ld tôûéypzppo; 5l E’ à? hl VerO angulus rectilineus E; opqrtet igitur ipsi

797 ABI’A Coeuypc’flfîtç in: wapœMqu’ygœMur

rua-rinceau, 37 Woôu’qfi yawls: a"? B.

ABFA rectilineo æquale parallelOgrammum cons-

tituerc’, in dato angulo E.

ç

.r ; donc An est égal à r; Et puisquell’angle une est égal à l’angle ABM ( 15), et
que l’angle une est égal étrangle A, l’angle un est égal a l’angle A.

- Donc à la droite dOnnée AB, et dans l’angle .ABM égal a A, on applique le
parallélogramme .AB égal au triangle donné r; ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION .XLV.
s.

figure rectiligne donnée.
Coustruire, dans un angle rectiligne donné, un parallélogramme égal à une

. .Soit Aura la figure readigne donnée , et E l’angle rectiligne donné; il faut , dans
l’angle donné B, coustruire un parallélogramme égal à la figure rectiligne un.
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8743696040 yéti 2l AB, ml www-raina 75
ARA nantira in! wapaMuÀa’ypamur 13 le ,

l1 a"; émia 9K2 pavie, il in 107M «il? Es nul
’ stupéfiait-Ou napel 7;" 9H tôôti’atr 797er

5-9905qu leur waPaMnAéypatppar Té HM, la au?

tiaré HGM Maria, 51”50?" in fil E.

Kal lare) û E parlallxnt’n’pq. 751 Je?» 6K2 ,

HEM lnly leur nul si 1:73 6K1 41’245 15ml
HeM inlv 7016. Kami apte-:9106» si 675 Item
a; 49a 6m) une, KGH 71.7; rhô Kan , Hem
leur u’fl’v. A70K, ai [:75 1K6, KGB &th 5,647:

l’au: CÏU’I’W’ ml gai 615 KeH, HGM alpe. Tua-lu

5,9847; leur n’ait. Upcl; N sur; «les; 1’ si," H9,

nul-Tél "pl; 46737 n’ait; ’rqî e, t’a «3047m

«si 6K, 9M, p.91 ivrl 71’ stérol pipa usinant,

Toi; Ëçsfiç 7min; «hm-lu épair? la; rainât-Nt

in: 0690142; alpe inlrtl K94 ’rî 6M. Kal lml
si; wapaàkslàouç Tel; KM, 2H «3005:7 in’mfly

à en, a: lundi yuvîami Gallien, en:
in: aiAAiiAaiç nia-4’. Kami 1’900:sz il livré

GHA’ al 1p: tiré MOI-I, 911A 717; 67:3 9H2,

en la: tîn’v. A»: ai 67:3 mon, en au»
a.

Jungatur cnim At et constituatur ipsi ABA
triangulo æqnalc parallalogrammum w , in on
angulo , qui æqnalis est ipsi E; et applicetur ad
6H rectam ipsi ABP triangulo séquale parallelo-

grammnm HM , in HOM angulo , qui cstæqualis

ipsi E. -Et quonîam E angulus attique, ipsorum 9x2,

HGM est æqualis; et 9K2 igitur ipsi HeMycstêu-

qualis. Communie addntur KGB; ergo axe, itou,
ipsis KGH,H6M æquales saut. Sed;ZK9, KGB duo-

bus rectis æquales sunt;et non, HEM igitur duo-
bus rectis squales sunt. Ad aliquamîgitur rectam

H9, et ad punctum in eâ 8, duæ recta: et; , 8M ,

non ad easdem partes positæ , deinceps angulos
duobus recÏis æquales facînnt ; indirectumigitur

est ne ipsi 9M. Et quoniam in parallelas KM,
28 recta inciditlje’H, alterni anguli mon , 9H1

squales inter se sunt. Communis addatnr GHA 5

ergo mon; 911A ipsis 0H1, 98A æqualcs sunt.
Sed mon , 68A duobus rectis æquales sont; et
0H2, 98A igitur duobus rectis æquales sunt ; in

directum igitur est Zl-l ipsi Et quoniam xz

1

Joignons AB, ettconstruisons dans l’angle exz égal a l’angle E, le pa-
-"rallélogramm.’ égal au triangle ARA (4a), et à la droite ne appliquons
dans l’angle ï M égal à l’angle E, le parallélogramme HM égal au trian-

gle ABr. , ’ l iPuisque l’angle E est égal à chacun des angles, 6K2, HeM, l’angle 6K1 est
égal à l’angle Hem; ajoutOns-leur l’angle commun KGH ; les angles ne , Kan *

seront égaux aux angles KGB, HeM. Mais les angles 2K9, Kan sont égaux à
deux droits (29); donc les angles Kan, Hem sOnt égaux à deux droits.
Donc les deux droites 9K, 6M, non placées du même côté, font avec la. droite

ne, et au point e de cette droite, deux auglesÏde suite égaux à deux droits;
donc la droite K6 est dans la direction de la droite 6M (14). Et puisque la
droite en tombe sur les parallèles KM, la, les angles alternes mon, 6H2 sont
égaux entr’eux (29). Ajoutons-leur l’angle commun au; les angles Mal-l, eHA
seront égaux aux angles en, ’eHA. Mais les angles men, 0H4 sont égaux à
Qui: droits’1(29); donc les angles 0H1 , en sont aussi égaux à deux



                                                                     

76. LE PREMIER LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

513617; l’au: n’a-l1" mal J576 8H23 GHA alpe.

(l’au-l1 épôatîç la: tîn’v’ in: «Nain; alpe: inlys

il in 75 HA. me) lml Il K2 737 6H l’au n ml
WGPQIÀÀHÀdÇ in", inti mû si en 75 MA-
zal il K2. alpe 737 MA in Tl ml wapaËÀÀnÀo’ç

Ëntv’ and larlêluyvtlaua’n amiral; 9500741: «si KM,

1A, mal ai KM, ZASl’nu 7s anal aupalÀMMt’ M’flv’

napaMqu’ypwov alpe: irrl 73 KZAM. Karl Ëml

fier Ënl 75 ph ABA Tpt’yunv 71,3 ze raflant:-
Atypaéwsq», Tl à; ABr 15 HM’ 2m alpe 76 ABTA

sûdu’ypwar 3A9 Tél KZAM wapaMnÀnypém

lulu l’au-9. ,
T43 il): 009i": .àewpiM 75 ARIA je"

flzpmnAo’ypatppov ravina-rat: Tl KZAM, Ër
7m14 737 (lavé ZKM, 5 30’717 l’en Tl" check!

151" E. 07119391: railleurs l

’npo-rxzrz’ pç’.

A15 si: élohim; «latins; enfin", alm- ’

a . .typé-41:.

Enta al J’ootïrat «3807!: ll AB’ à? d’il iml vît

A]! «39:11; Trrpu’wnv èvaypaialæut. t

ipsi on æqualis et parallela est , sed en ipsi MA ;

et K2 igitur ipsi MA æqualis et parallela est ; et
jungunt ipsas rectæ RM, ZA, et KM, ZA æquales

et parallclæ sunt ; parallelogramntnm igitur est
.KZAM. Et quoniam I aquale est quidcm . ARA
triangulum ipsi le parallelogrammo; ABr’ vcro

ipsi HM ; totum igitur ABFA rectilineum toti
KZAM parallelogrammo est æquale. l

Ergo duo rectilinco ABI’A æquale’parallelo-

grammum constitutum est KZAM in angulo IRM,

qui est æqualis dalo I. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO XLVI.

Ex datà rectâ quadratum describere.

Sit data recta An; oportet igitur ex A: raclé

quadratum describen. " * i I

droits; donc la’droite 2H est dans la direction de la drOite HA; mais Kz est
égal et parallèle à en, et ou égale et parallèleà MA ; donc la x; est égale

et parallèle à MA (not. 1 et 50); mais ces. deux droites sont jOintes par les
droites KM, 2A, étoles droites KM; ZA sont égales et parallèles.(55); donc
KZAM est un parallélogramme. Mais ’le triangletABA est égal au parallélogramme

ze, et le triangle ÀBT est égal au parallélogramme KM; doue la figure recti-
ligne eptière A-BI’A est égale au parallélogramme entier KZAM. ’ fi ’

Donc le parallélogramme KZAM a été construit égal à la figure rectiligne
donnée ABl’A, dans l’angle zKM. égal a l’angle donné E; ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XL’VI.

Décrire un quarré avec une droite donnée; l
Soit An la- droite donnée; il faut décrire un quarré avec la drqiteIAB. g
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Exact 13? A8 design, du?» 708 wpèç ails-li n-

pAu’ou "il A, wpà; 5p0al; ÊAP and min-Ou vil

A3 in al AA’ nul d’ici. pis troll A "pulsa ri A8

fidenMç 5x90 tl A]? à; dl 79:78 camion
ri AA "pinne; fixe» il DE.

Duclaturipsi A]! rectæ, a puncto in eâA , ad rectos

ipsa API; et ponatur ipsi An æqnalis AA ; et perA

quidcm punctum ipsi A! ’parallela ducatur A! 5

par B vero punctum ipsi AA parallela ducatur En.

,

A

l’InpaMuÀs’ypaHzov ripa Ënl 73 ’AAÈBt in;

âpaânîy à [du AB 1:5 AE, à à AA a; 13E.

f N . I Q yAAAÀ’ u AB au; AA terrir leur au rémptt

ripa ai BA, AA, A5, EB la: nivellera; clair
îrn’wÀwpoy alpe. irrl Tl AILE]; wapaÀMÀo’gpap-

pov. A47» dl 3-" mû 5p907alwov. 15ml 7alp il; rup-

àÀÀliAouç 1è; A3 , AIE 069:7: bévue" ll AN a;

alpes 5’36 BAA, AAE 7miatrûaa’lr ÔpOai’r in:

sirli. OpÛal il Il thtl BAAO cipal! ripez nul il
tlml AAE. Tôv dl vrapaàànÀo-ypéptpwv ppm

et; simmwn’ov râwpau’ n ml 7min: leur dlÂ-

Milan; .pzaà au a... ml and". sa. sa-
emvfl’ol 15v 67:5 ABE’, DIA glandas àpfioyémr

B

Q

Parallelogrammum igitur est AAEB; æqualis
igitur est’quidcm A]! ipsi AB, A4 vcro ipsi DE.

Sed A) ipsi AA est æqualis; quatuor igitur BA,
AAI, ALISE æquales inter se suut 3 æquilaterum

igitur est, AAEB parallelogrammum. Dico etiam

et rectangnlum. Quoniam cnim in parallelas
AB, A! recta incidit AA; ergo BAA , AAE anguli.
duobus rectis æquales sunt. Rectus- autem est
BAA 5 ’rectus igitur et A42. Parallelogrammorum

’antem spatiorum opposite latera et angnli æqualia

l inter se sunt ; rectus igitur et uterque opposito-
rurn ABE , BEA angulorumy’rectangulum igitur -

est AAEB. Ostensum autem ester æquilaterum;

Du point A, donné, dans cette droite, conduisons Ar perpendiculaire à An
(r i); faisons AA égal a A315); par le point A conduisons AE parallèle à AB (31);

et par le point B conduisons BE parallèlepà An. q il ’
La figure AAEB est un pallalélogrdmrne; donc AB,est égal à A13, et AA égal

à DE. Mais AB est égal a AA; donc les quatre droites BA, AA, AIE , en sont égales
entr’elles; donc le parallélogramme AAEB est équilatéral. Je dis aussi qu’il est

rectangle. Car puisque la droite AA tombe sur les parallèles AB , AB, les angles
EAA, AAE sont égaux à deux droits (29); mais l’angle BAA est droit,- donc l’angle

AAE est droit aussi. Mais les côtés et angles’opposés des parallélogrammes sont
égaux entr’eux (54) ; donc chacun des angles Opposés ARE, BEA est droit ;*donc
le parallélogramme AAEB est rectangle; mais nous avons démontré qu’il est

I
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«1’94 in? 73 AAEB. 54319693! «Il nul iro’wàwpoy’ quadratumigitur est, et est ex A! rectâ descrip-

nrpa’qmoy En î"), and l’a-ru Jim) 75; AB 3mn. Quod oportebat façere.

069ch; Étampagp’vaomp Un «015ml.

aponzxz Mr. PROPOSITIO XLVII.
E, 7,7; apenwbn "a du", çà jar; 73’; I In rectangnlis triangulis, quadratum exlatere

1l" 5999:7 7min bru-rendu; vrMupÎiç ï’rrrPaÉ- rectum angulum subtendente æquale est quadra-

w", , in, à") 7,7; à"; 71,3 7.), affin 7nde" fis ex lateribus rectum angulum continenlibm.
manowin flwpôr wrfayaîmç.

) h .9

lia-ru 17:17an ôpôoqéwov Tà ABr, 599M 3x97 .Sit triangulum rectangulnm AIT , rectum
789 Jml’ BAF ymvîawh A570 En 73 (ivre 1:7; Br habens BAT anguluin ; Hier) quadratum ex Br

Te-rpéyuvoy l’a-av la?) 707; :273 1171 BA, AI n- æquale esse quadratis ex ipsis BA, 41’.

Tpuyéyozç.

équilatéral; donc le parallélogramme MER est un quarré, et il est décrit avec la

droite A3; ce qu’il fallait faire. , c

PROPOSITION XLVHJ

Dans les triangles rectangles, le quarré du côté opposé à l’angle droit-n est

égal aux quarrés des côtés qui comprennent l’angle droit. t t
Sôit ABr un triangle. rectangle, que BAr soit l’angle droit; je dis que le quarré

du côté Br est égal aux quarrés des côtés M, AI.
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Armypéçeo 7è]: abri [Liv 7:7; Br rtrpaïymoy.

753A15!” au") a 75: sa, Ar «à: me, er- a)
hui Toi? A êwon’pç 757 BA., TE wnpÉAÀnAo;

17x00 il M’ mi ËmÇtixflucay ai AA, 1T.

Rai i7") 5,305517" inaripa 757 timi BAF,’
BAH 707157. 793; N 7m tôôciç’ 7:5 BA, nai-

Tqi- 717:5; mûri? empalai Tl; A, No «59:71: a;

AI, AH, mi Ëwi ni cuirai pipit lillMWdl, rai;
30163; 7min; Mir 5,3917; l’a-a; vomît". in”

159.14; sipo: irrir 1l TA «il AH. Ami à attirai

(bi uni il BA si A6 in): in” «79:11;. Rai in!)
in irriyti tivri ART 7min Tif 673 ZBAi, ipôii
7è? Étant-ripa, zanzi wpomirûa il 13ml A81” 3M

in si 673 un En, 7; 67:5 ZBr irriv 3’".
Rai inti in! ici-ri! il pi? A8 et? Br, si (Pi ZB
et a»: No A? «si un, AA au) un"; ra, 824,
l’a-au nioit, :uc’rs’Pa inare’pgz, ici 70119125673

ABA Marin fi 67:3 znr fait Bain; i9: si
AA Bain: 7:5 zr5 in, ni 73 ARA nahua!
.793 ZBT rptya’wqo irrir i’rw. Karl 30’716 703 [1b

ABA munition hm’Âd’floy 73 RA rapaAÀnÀo’ypqa- ’

par, flair" T: fifi 7;]? attirât 3,940001 Tilt BA
nazi i1 7:7; uni-n17; sin wapœÀÀtiÀoiç mît-

l. .

Describatur enim ex 3P quidcm quadratum;
BAEP; en ipsis vero 3A ,1 Ar ipsa un , or; et
par A alterutri ipsarum BA, 1’! parallela ducatur

AA; et junganfur AA, zr.
Et quoniam rectus est uterqug ipsorum BAr ,

BAH angulOrum , ad aliquam igitur rectum BA, et

ad punctum in cl A , duæ rectæ Argus , non ad
casdem partes positæ, deinceps angulos duobus
rectis æqnales faciunt ; in rectum igitur est FA ipsi

AH. Propter eadem et 3A ipsi A9 est in rectum.
Et quoniam’æqualis est 431” angulus ipsi 28A ,

’ rectus enim ulerque , communis addalur ABI’;

totus igitur ARA toti ZBP est æqualis. Et quoniam

I æqualis est quidcm An ipsi Br , ipse vero zn ipsi

11A; duæ ntique AB, 4A duabus P3, Dz œquales

snnt , «utraque utriquc, et angnlus un angulo
213p æqualis; basis igitur AA basi 2P ægualis, et
AiAætriqngulum i psi znr triangule est æquale. Et

est ipsius ARA trianguli duplum 3A
parallelogmmmurn , basin: cnim eamdem habcnt
HA et ln eisden; Sun! paranelis BA , AA 5 ipsius

ver-o ZBP trianguli duplum DE quadratum , et
cnim rursus basim eamdem habeat et in eisdem

Décrivons avec Br le quarré BAI-1T, et avec BA,’ Arles quarrés un, At; et par
le point A conduisons AA parallèle à l’une" ou à l’autre des droites 3A , r15; et
joignons AA , zr. et

W

Puisque chacun des angles en, BAH est droit, les deux droites Ar, sa,
non placées du même côté , font avec la droite 8A au point A. de. cette
droite, deux angles de; suite égaux à deux droits; donc la droite ra est
dans’la direction de AH; la droite 18A est dans la direction A6, par la
même. raison. Et puisque l’angle ABr est égal. à l’angle 28A, étant droits l’un

et l’autre, si nous leur ajoutons l’angle commun ART, l’angle entier ARA sera
égal à l’angle entier ZBr(not. 4’). Et puisque AB est égal à Br, et la à BA, les.

deuil droites AB, AA sont égales aux da): droites r8, Bi, chacune à chacune:
mais l’angle ARA est égal à l’angle ZBr; donc la Abase AA est égale à la baSe

zr, et le triangle ARA égal au triangle in (A). Mais le parallélogramme BA
est dauble du triangle ’ABA (41) , car ils ont la même hase sa et ils sont entre

71.7. -»-
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BA,iAAt en? Il ler "Mm Indiens 73 8H 11- saut parallelis Z! , 81’ ,- æqualium autem dupla
1717m", bien n 7&9 141A" mir nuirai! lycaon æqualia inter se sunt ; æquale igitur est et HA pa-

rtir ZB un) iv Tel; 16747; des «alumina? rallelogrammumipgi H8 quadrato. Similiœltau-
qui; 2.8, HI” à a t’rür l’au! «Fumier: in 18m lundis AË s 3K ostendetur et FA parallelo-

arma"; fini," J," à, ê") a) un; 3A fini)- gPammum æqualeipsi 61’ quadrato. Totumigitur
4110679114497 «(il H8 ’ cul-parfin. OfiLOl’üÇ 3411T .qmdratum duobus H8 , èI’ quadmtls æ-

au.

I

à; , êquëuyylu’yyy 7;,- A; ,I 3x , 43,295,170. vquais est , et est quidem BAEP quadratum c: IF-

descriptum , .ipsa vero HI , or exIBA , AF; ergo.
quadratum ex 3P latere æqualc est quadratis ex
1M , Af lateribus; ergo in rectangulis, etc.

real 73 TA wapmnîto’ypafquov l’au 7,5 et Ter

79:27:5qu horrifia. 75 BAEF rtrpéwvor libri
707; H8, er rwpayévozçî’ny inl. KcLl in:

si [Ait BAI-11’ Tes-Pénal» abri (qui; Br d’îdypa-

ph, 7è «Il ne, or au; Tôt sa, Ar- sa in .
mimi 75; Br wÀtuPu’Z; TCTPd’W078 Ï ioulerai?

sirli 73! BA, AI’ WÂIUPÔY Ttrpayaifi. Br ira

107; 59007071915 ni ni 357;. A

l

z

les mêmes parallèles BA, AA; le quarré sa est double au triangle znr , car

ils ont la même base Dz et ils .sont entre les mêmes parallèles ZB, Hr; et les,
grandeurs qui sont daubles de grandeurs égales , sontégalegentr’elles ; donc lei
parallélograme lm est égal au quarré HB.V’AVyam foint ’AE , me, nous. démen-

trerons semblablement quegle parallélqamme rA est égal au quarré or; donc
le quarré entier sur est égal aux deux quarrés ne, en Mais le quarré BARD
est décrit avechr, et les quarrés. un, et sont décris avec BA, Aï; donc le
quarré du coté Br est égal aux quarrés des côtés BA, Ar. Dune dans les trian-

gles , etc.
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HPOTAS 12 ,uii’.

N ÎBali 79176700 si abri ,uiâ’ç un 7r7lwpô’v rupes-

h Il. , I7mn l’a-tv lirai; abri rut ÀOIWCÜV 70:7 vaincu

«Ni nAtopôv surpayâmes il mpnxola’ril 7min

Ë l N N a. ’ I N . Îune 7m Murray 1’00 Tflç-œi’tu hm vrilwpm op8u

in".
’ l au t î t on NTpiyævou 74’: 700 ART in: un: [une 73K Br

mAwpïç rurpégavov leur in» 707; uivri Tôt

A: If I
BA, Ar WÀOUPRV rwpzyaiyoic’ N’y. on il)!"

in" il fini BAT 7min.

8x81» 7d? niai nô A citadin si At «Mlle!

"Pi; liftai; il AA, liai "bien si 8A in il AA,
un) l’iI’tCfllxeu il Aï. .

Kali inti in lulu il AA si AB, 7017 let-ri

& t 9 t on p a. a t aun en un en: AA empaumer un am en; A8
empaume. K017i? "pontifiai ri abri si? At

PROPOSITIO XL’vnl.

Si trianguli ex une laterum quadratum æqnale

est quadratis et reliquis trianguli duobus late-
ribus; contentus angulus a reliquis trianguli
duobus lateribus reclus est.

Trianguli cnim Anr ex uno Br latere quadra-

tum squale sit quadratis ex 3A , ar lateribus;
dico rectum esse au angulum.

I’

Ducalur cnim ab A puncto ipsi A? recta ad
rectos AA , et ponatur ipsi 3A æqualis Ah , etjunÂ

gatur At.
Et quoniam æqualis est AA ipsi AB, æquale

est et exAA quadratum ipsi ex A! quadrato. Com-

mune addatur ex A? quadratum 5 ipsa igitur ex

v

PROPOSITION XLVIII.

Si le quarré d’un des côtés d’un triangle est égal aux quarrés des deux côtés

restants de ce triangle, l’angle compris par les deux côtés restants est droit.
Que le quarré du côté Br du triangle un soit égal aux quarrés des côtés

BA, la; je dis que l’angle BAT est droit.

Du point A, conduisons la droite AA perpendiculaire a AI’ (il), faisons AA
égal à BA , et joignons AI’.

Car uis ne AA est é a] à AB le narré de AA est é al au narré de AB.

n P q 3 i qA)Outons le quarré commun dan; les quarrés des drottes 4A , Ar seront égaux

Il
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fluai-yoyos. rai alpes aluni 757 AA, AF 1117474":

l’a-ct in) 707; abri 75v BA, AI nrpwyérott.
mai 707; [Liv calmi 759 AA, AI’ l’air inl si?

civri s’il; Aï, ipOil flip in"! il dvri ou pluvier
roi"; il alvri 75v BA, Ar l’a-or in) 7i Êrri 7:7;

Br, irritai-nu 7ép° 7i cipal abri 73; At 717,01,-
?tmw l’a-av lnl 7ql in?) 75?; Br 7t7payaiyqot tin-i

B

tel æliupti il AI’ si? Br lavis 7ms nui l’ml in

irriy il AA 7;? AB, 19ml il il AP, No N ai
AA, At «havi 747; 8A , AI in: sial , irai
Pain; il Aï flairs: 7? Br ’ ilrn’ 7min alpe il ivri

AAT 7min ridai BAr 3 in. op9il il il 677i
MI" ip9il pipit inti il 673i BAI. finir alpes aplysi-

rou , inti 7è i562.

AA , A? quadrata æqualia surit ipsis ex BA, AI’

quadra-us. Sed ipsis quidcm ex AA , ar æquale

est ipsum ex A? , reclus cnim est AAP angulos;
ipsis verc ex 3A , ar æquale est ipsum ex Br,
ponitur cnim; ipsum igitur ex A? quadratum
æqnale est ipsi ex Br quadrato; quare et lattis
A? ipsi Br est æquale 5 et quorum æqualii est

1’

AA ipsi AB, communis autem At, du: uti-
que M, A? duabus BA, A? æquales sunt, et
basis A? basi Br est œqualis; angulus igitur AAr
angulo RAI’ est æqualis’. ’Rectus autem AAP;

recrus igitur et BAT. Si igitur trianguli, etc.

aux quarrés des droites BA, At. Mais le quarré de Ar est égal aux quarrés des
droits AA, Ar (47), car l’angle AAr est droit, et le quarré de Br est supposé
égal aux quarrés des droites BA, AI; donc le quarré de Ar est égal au quarré
de lin-donc le côté ar est égal au côté Br; mais AA est égal à AB, et ar

est commun; donc les deux droites AA, AI sont égales aux deux droites BA,
Ar ; mais la base Al’ est égale a la base Br; donc l’angle AAr est égal à l’an-

gle BAr (8). Mais l’angle AAr est drôit 3 donc l’angle BAr est droit (aussi.

Donc, etc. s
FIN DU pneuma 1.17118.



                                                                     

EUCLIDIS
’ELEMENTORUM

LIBEB SECUNDUS.

OPOI. 0
1,. H5? nepœÀÀilziypatpjsor 5,490745on 7th-

I i r x l a. t a t Jextrais: A9474: 07m il» 7m 7m spin 70mn
mpuxova-âlr sûôuâiv.

8’. marri; il wapzÀÀnAoypéMu xapioo

737 mpi 73v ilépu7poy alla-ail wapaMmAcypu’p-

puriil iratoroûr «il! 707: J’ai-i repinçâmes

Matinal KMSiIÔfl.

DEFINITIONES.

x. Omne parallelogrammum rectangulum con-

tineri dicitur sub duobus rectum angulum conti-
nentîbus rectis.

2. Omnis autem parallelogrammi spatii corum

cires diametrum ipsius parallelogramrnorum
unumquodque cum duobus complemeutis gno-
mon vocetur.

LE DEUXIEME LIVRE

ES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

X

DÉFINITIONS.

l. Tous parallélogramme rectangle est dit contenu sous deux droites qui
compriment un angle droit.

a. Que dans tout parallélogramme, l’un quelconque des parallélogrammes
décrits autour de la diagonale avec les deux compléments soit appelé gnomon.
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nroramz ai.

Bali in: N0 réifiait, nui? il il Fripes sti-
75v si; in. 351707031 Tptlpw’ra’ 7i mpnxipti-

70V ipeoysivwv livri 751 N0 5921517701 lni 707;

7s llii’il 7S; équine nul liminal; 750 Tfutptdlo

700i vrtpnxopirolç ipeoytori’oiç.

Ennui N0 nidifiai ai A , Br, ni 7e7pul0’8u

il Br il; :70le narrai ni A, E nfitïd’ A470

i7: 7i lliri 751 A, Br "spisxipmov ipeoyalnor
770v lui 747 7s ilwi 3 75v A, 8A WGPHxOILE’VÇ

ipioyavlp, un) 75 iwi 751 A, AB, ne? i713
7d inti 75v A, ET.

PROPOSlTIO I.
Si sint duæ recta, secte fuerit autem allers

ipsarum in æqualia quotcuuque segmenta ; con.
tentum rectangulum sub duobus rectis æquale
est et ipsis sub non sectA et unoquoque segmen-

torum contentis rectangulis. A
Sint duæ rectal A , Br, et secte sit 3P ut-

cunque in A , B punetis; dico ipsum sub A,
Br contentum rectangulum æquale esse et ipsi

sub A , Bd contente rectangulo , et ipsi sub
A, A3, et etiam ipsi sub A, en

A! AEÎ

H KA’
lz

Exils 742p niiri 703 8’ 75 Br api: ipiè; il
B2, and initia s’il A 701i il 8H, me) hui [d’4

708 H 7l; Br wapaiMiiÀoç ixia il H6, i’ii’t il

757A, E, r 7? 8H inapaiMiiAu ilxeamy ai
6K, BA, r9.

Ducatur cnim a n ipsi ar ad rectos Il , et
ponatur ipsi A æqnalis 3H, et per H quidcm
ipsi Br parallela ducatur ne; par A, E, r
vero ipsi 3H parallelæ ducatur un, 2A, r6.

PROPOSITION PREMIÈRE.

Si l’on a deux droites et si l’une d’elles est cou ée en tant de arties

s Pqu’on voudra, le rectangle contenu sous ces deux droites est égal aux rec-
tangles contenus sous la droite qui n’a point été coupée, et sous chacun
des segments de l’autre.

Soient deux droites A, Br, et que Br- soit coupé a volonté aux points A, e;
je dis que le rectangle contenu sous A, Br est égal au rectangle contenu sous
A, sa, au rectangle sous A, ne, et au rectangle sous A , en

Par le point B, conduisons la droite Bz perpendiculaire a Br (Haï);
faisŒs-BH égal à A, et par le point H conduisons ne parallèle a Br (5l. I );
et par les points A, E, r, conduisons les droites Ali, BA, r9 parallèles à la
droite au.
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Ici-av N ln: «à ne 707; BK, sa, se. la:
in: 7i Fi? Be 7i lbri 751 A, Br, fripu’xe’rai

fait! yaip lbri 75v 5 HB, Br, 707i il il 8H si Ai
7i il BK 7i6 ôvri 75v A, BA, mpu’xt’rati pli!

flip lbri 751 HB, BA, 70’» il il BH 7g? A. 7i
il Ali 7i7 ivri 757 A , A15 , l’ail 7cip il AK , 7067’

in" il un, 7l? At inti i7: tipule; 7i E6 "ri8
677i 760 A, Er’ 7i alpe. iliri 75v A, Br 770i

irrl 75 7s Ibri A, BA, taxi 75 Ibri A, AB, irai
i7: 7S (mi A, Br. Bali alpe in , ne) 7d ibis.

nacrant 3’.
Bât «5907?: 7patptpiil 71.0nt il; boxe, 7è!

livri75ç in; tu) iræ-ripoit 757 taupin» mp1-
sxiptei’a. ipeoya’wm in: 3 irrl 755 abri 7ilç3 in;

7i7pwyolwp.

569074 70lp il A]! 7971450009 al; 770x: na7li

7i r tupaïa" kiwi i7: 7i dit-i 751 AB, Br
reptixipttvov ipioyalwoi , puni 705 J776 75H BA,
AI oripiixopiiyou ipioymt’ou, irai lnl 71:5 abri

77; A3 7i7patyaiyqi.

85

Æquale utiquc est se ipsis sa, un, ne 5
et est quidcm ne ipsum sub A, Br, contine-
tur cnim sub H8, Br, æqualis autem 3H ipsi
A; a: vero ipsum sub A, 3A , continetur
cnim sub H3, BAi, æqualis autem 8H ipsi A;
AA veto ipsum sub A , AB, æqualis enim AK ,

hoc est 3H , ipsi A ; et etiam similiter se ip-
sum sub A , Br ; ergo ipsum sub A, Br æquale
est ipsi sub A, BA, et ipsi sub ipsis A , AB,
et etiam ipsi sub A , .Er. Si igitur sint , etc.

s PROPOSITIO Il.
Si reclailinea secetur utcnnque, ipsa sub totâ

et utroque segmentorum contenta rectangula
æqualia sunt ipsi ex totâ quadrato.

Recta cnim A B secetnr utcunqne in rpuncto;
dico ipsum sub A! , Br contentum rectangu-
lum, cum ipso sub RA , ar contento rectan-
gulo , æquale esse ipsi ex sa quadrsto.

Le rectangle se est égal aux rectangles 3x, on, se. Mais se est le rectau-
gle sous A, Br, puisqu’il est contenu sous ne, Br, et que 8H est égal a A;
Bit est le rectangle sous A, BA, puisqu’il est contenu sous un, BA, et que en
est égal à A; on est le rectangle sous A, ne, puisque AK, c’est-a-dire
au, est égal a A; et semblablement, se est le rectangle sous A, tir; donc le
rectangle contenu sous A, Br est égal au rectangle sous A, BA, au rectangle
sous A, AB, et encore au rectangle sous A, En Donc , etc.

PROPOSITION Il.
Si une ligne droite est coupée à volonté , les rectangles cantenus sous la

droite entière et sous l’un et l’autre segment, sont égaux au quarré de la

droite entière. ’
Que la droite sa soit coupée a volomé en un point r,- je dis que le rec-

tangle contenu sous AB, Br, avec le remugle contenu sous sa, ar, est égal
au quarré de AB.
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Ayayqpéçew flip «:573 717; AB 7e7paiyuvov 73

AAEB, ne) 5x9!» «Mi 705 1’ amuït); 717w AA, BE

manne; à r2.
A

Describatur cnim ex A8 quadratum AAEB ,
et ducatur per 1’ alterutri ipsanun AA, 83
parallela. F2.

T B

. A -Ia-cw N 107:5 7è AIE 7972312, IF nazi in:
75 ptÈy AE 75 Âme 75; A]! 7e7paiywvor 7B Ê;

AZ 75 Ûmi 75v BA , At 77:91:10,54th apennin".
mpu’xnau [Air 7è? àwà 75v AA, Aï, in! (Pi Il

AA 7g". AB. «à a»: r5 75 67:2: AB, Br, l’a. si?

si BE 737 AB’ 734.91 6m) 751 BA, Aï, nuai
70C 67:3 75v AB, Br, i’aw En) 75 dm; 75’; A8

7npatyniyç. Eaiv Éfa «Maïa, nul 7è i517 ç.

HPOTAEIE 7’.

finir «39:74 7P1H4à 751.3193? si; ifuxnl , «à 67:3

717; 3M; ml irai; 759 7pupcz’7wy mpupæ’pevor

Êpeoyéylav Ïnv in) 7,55 7s «in?» 75v 7.1411124709

myexom’vq) ôpeoww’qn uni 7g? in; 70:7 WPOEIPH-

pivot; 7145m"; 7t7patyaivç.

Z B
Æquule utiqne est A! ipsis AZ, r2; et

est quidcm A3 ipsum et A3 quadratum, Al
vcro ipsum sub BA, A? contenturn rectan-
gulum , continetur etenim Sub AA, At, æqualis
autem AA ipsi A3; DE veto. ipsum sub A8 , Br,
æqualis cnim DE ipsi A13; ipsum igitur sub BA ,

AP, cum ipso sub AB, BF,*æquale est ipsi
ex A8 quadrato. Si igitur recta , etc.

PROPOSITIO III.
Si recta linea secetur utcunque, ipsum sub

totâ et uno segmentorum contentum rectangu-
lum æquale est et ipsi sub segmentiez contento

rectangulo , et ipsi ex prædicto segrnento qua-
drato.

Avec AB décrivons le quarré AAEB (46. r), et par le point r conduisons rz
parallèle à l’une ou à l’autre des droites An, RE (5:. x).

Le quarré A13 est égal aux rectangles A2, r15 ; mais AE est le quarré de AB,

Az est le rectangle contenu sous BA, Ar, puisqu’il est contenu sous AA,
Ar, et que AA est égal à A8; et ne est le rectangle contenu sous An , Br;
puisque DE est égal à A3; donc le rectangle sous 8A , AI, avec le rectangle
sous A3 , Br , est égal au quarré de AB. Donc, etc,

PROPOSITION Il].
Si une ligne droite est caupée à volonté, le rectangle contenu sous la

droite entière et l’un des segments, est égal au rectangle contenu] sous les
segments et au quarré du segment premièrement dit.
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1566072: 7è]: il AB nuancent à; :1"le uni
75 1’” A574.) Z7: 7è ô’fl’à 76v AB, Br repiqué;-

[1.2109 épandant! 770V ërri 7g; 6:73 757 At, r8

Wipuxopt’np Ëpûowviqo, [uni 703 airé 7&3 Br
TlTpd’ywl’DU.

Amytypcz’eaw wifi abri: 737; TB 7:7pa’7wov 73

TAEB , nazi îtnxôw’î si EA ini 7è E, inti Île;

70:7 A 5707i" 757 rA, RE wapaÉMnAoç 5x90

à A2. ’
A .

Recta enim AB secetur utcunque in F ; dico

ipsum sub AB, Br contentum rectangulum
æquale esse ipsi sub At, r3 contento rectan-
gulo , cum ipso ex Br quadrato.

Descrihatur cnim ex r3 quadratum PAEB, et
producamr Ed in, z , et per Axalterutri ipsu-
rum FA, BB pat-allah ducatur A2.

Z A
la» (N in: 75 A! 707; AA, Il? nul in: 75

pi! AE 75 (me 713v AB, Br ruptexo’ptwov 5980-

767409, 7491290701: pin! 7è]: (me 75v AB, DE,
in: 6°. ü 31-: 7,71m 13 in AA 7è; 67:2; 751 Ar,
r3, in! qui!) si Aï 7:5 TB’ 7è J’l AB 73 rêvai 7:7;

DE 7:7Pai7moy- 73 alpin 67:3 75v AB, Br TIF!!-
xo’pway 579036on ile-or in) 7’43 tiré 75v AI",

r3 mpnxopa’wp Ëpûoyariçt Muni 705 abri: 7:7; I’B

7t7pct’yu’you. Boit à”): «36:74 , ai 7è ifiiç.

E

Æquale utique est A]! ipsis AA , TE; et est
quidcm AE ipsum sub AB, Br conteutum rec-
langulurn , cantinctur etenim sub An , DE,
æqualis autem n ipsi Br; A4 vero ipsum
sub AV, PH, æqualis cnim AF ipsi F3; An
autem ex r3 est quadratum ; ipsum igitur sub
AB, 3P conteutum rectangulum æquale est
ipsi sub A? , 1”! contento rectangulo , cum
ipso ex PI quadrato. Si igitur recta , etc.

Que la droite AB soit coupée à volonté au point r; je dis que le rectan-
gle contenu sous AB, Br est égal au rectangle contenu sous Ar, T8, avec le
quarré (le Br.

Avec rB décrivons le quarré TAEB (46. 1), prolongeons En en z, et par le
point A conduisons Al parallèle à l’une ou à l’autre des droites ra, 815(51. r).

Le rectangle A15 est égal aux rectangles AA, r15; mais AIE est le rectangle
contenu sous AB, Br, puisqu’il est contenu sous AB , DE, et que BE est égal
à Br; AA est le rectangle sous At, r13, puisque or est égal à r3,- et AB est le
quarré de r13,- donc le rectangle contenu sous AB , r3 est égal au rectangle,
contenu sous Ar, f3, avec le quarré de r8. Donc , etc.

7 -æx.-g
sa» vwxlg K4-.. se -
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nPOTASII a".

I î N A- .5 Û Ü l I ÎEn tuât": 791ml» fluet, a); aux), 7o am
73’; 3A»; 7t7pai7uyov i’o’ov 30-75 707; 7e :575 75v

7,uu,u.et’7w 7t7p0tyaivoiç, mi 74; Il; 67:5 75v 7p»-

;ui7av mpuxopivçt 59603qu.

3 N A A Ü I Û lE0904 yatp 791m4» n AB Tl’fllmd’ev a; un»

zani 75 r. Ain: 5’71 75 «57:5 717; AB 7077459»-

vov i’rov in) 707; 7e airai 787 At, r3 7.7"-
yaivotc nazi 7g? Il; ti7r5 75v Aï , Il! WlPltxOIJJVQ
5pûoyœrz’lp.

Il

’ PROPOSITIO 1V.

Si recta linea secetur utcunque, ipsum et
totâ quadratum æquale est et ipsis ex segmentis

quadratis, et ipsi bis sub segmentis contente

rectangulo. iRecta- cnim linea AB secetur utcunque in P;
dico ipsum ex AB quadratum æquale esse et ipsis

ex At, F3 quadratis, et ipsi bis sub AP, Il
contenta rectangnlo.

Amyrypa’çeu 7è]: :575 75; A3 TITPOÊWN!

75 AAEB, un) bridgea: ti BA, uni (fiai p.57
705 1’ 571’014". 751 AA , EB matPÉÀÀnÀo; 59695;

si THZ, (Fini «Fi 753 H 5707594 75v AB, AIE mup-

oîMnAo; 5x91: il 6K.

l

z E
Describatur cnim ex A! quadralum AAEB;

et jungatur BA, et par P quidcm alterutriip-
sarum AA, en parallela ducatur PHI, par H
vero alterutri ipsarum AB, A1! parallela duca-

’tur ex.

PROPOSITION 1V.

Si la droite est coupée à volonté , le quarré de la droite entière est égal
aux quarrés des segments , et à deux fiois le rectangle contenu sous les deux

segments.
Que la droite An soit contrée à volonté au point r; je dis que le quarré

de A8 est égal aux quarrés des segments Ar, ra, et à deux fois le rectangle
contenu sous At, r3.

Avec AB décrivons le quarré un (46. t) ; joignons BA ; par le point r con-
duisons er parallèle à l’une ou à l’autre des droites AA, En (5l. 1), et par le
point H conduisons ex parallèle a l’une ou à l’autre des droites AB, AB.
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A 2 t l l 3 ( a. AKm 2m: vraFatAÂnÀoç www Il Il 7p AA , me:

l r t t I c f x l let; dans; epmw7thv n RA , n une; 7mm
e r l V u a N n. 1 l x a l a.n une th la.» en! 7p 21,75; zou œwwwnw 731

i t f t t a. Qu7ro ALE. AÀÂ’ n une AM3 7p U975 ABA ira-rit

il r s x t t N t s lun, errer au: 7;).tupat n HA 7g; AA 2mn inv

x t t t . il A. r l s sun: n une 1’118 apex greffez 7p une HBF en"!

Et quoniam parallcla est F23 ipsi AA , et in
ipsas incidit BA, interior angulus FHB æqualis
est interiori et opposito AAB. Sed AAB ipsi ARA

est æquulis , queniam et lattis BA ipsi AA est
æquale ; et nus igitur ungulus ipsi HEP est
æqualis; quart: et leur; Br latex-i PH est aulnaie.

Sed F3 quidcm ipsi HIC est æqualis, PH vcro
ipsi 8K; et HIC igiluripsi K13 cstæqualis; tequi-
lulcrum igitur est FHKB. Dico ctinm et rectangu-

i’a’nt d’une mai TIZQUPd, Il Br 71151457. 73? Il»! 2’le

in". limai ri pair IB 7g? HK Ëmivi’a’n, i155 PH

71,7 BK’ anti t; HK site KB irriv irru- t’a-é-

lum. Quoniam cnim parallcla est PH ipsi BK , et
in ipsas incidit TE; ipsi igitur KBF , BFH anguli

duobus rectis sunt æqualcs. Reclus autem est
KBF; rectus igitur et BI’H. Quart: et oppositi

FHK, HKB recti surit; rectangulum igitur est

. n s t , V t i W s777th6!’ afat in: 7e IrlhB. A27!» du 071 kat:
A

Zfllcçtéwor. 13":: ç’aiP rapaillant 277w il Il!
77? 13K, nazi eÏç adrziç ivre-:76.» t; TE?" ai ripa;

6:75 KBF, 13TH gaminai Jim-2:! êi’ËaÎç L’a-in inti.

0,291.) JË il 5775 KM" 2(9); aira inti il 5.75 BYE.
A90-72 m, at; àvgulz-fcy; et; 51-5 rHK, HKB THKB. Ûslcnsum autem est et æquilatcrum;

quadrant") igitur est, etcst en FB. Profiter eadem
inique «su-DZ quadratum est, et est ex 9H , hoc est

ex AF; ipsn igitur (92 , PIC quadrata ex AV,

a 1 x a I a a x i , h !affina un: t Cf867w1151’0.f1 57717; IEEE. 1391728"

I B l I I H I a X ),’Je au: monàtupar’ TETFŒ’; cahot spa en: , au: 277w

ais-r5 777; TE. mi 755 mini N anti 75 62 757.63(-

FB sunt. Et quoninm æquale est AH ipsi H5,
et est AH ipsum sub AP, F8, æqualis cnim
HF ipsi F3; et H2 igitur æquale ipsi sub AF,
ra; ipsa igitur AH, H3 æqualia sunt ipsi bis

I 1 N il a t A: m s ’Igauler :771 , in; www 17m 7"; 6H , 7au7 en!!!

Î A A I, ! u017705 7&7; AI” 7st «fait 62, TK 7e7pz’3wrat une

a. , s l r x i A.7m Aï, TB tic-1’. Inti ivre: leur 50”" 7o AH 7go

A t C d A. IlHIE, au: Ëm-I 7o AH 75 une 7m AI, T8 , un:

PuiSque r2 est parallèle à AA, et que HA tombe sur ces deux droites, l’angle
extérieur rHB est égal à l’angle intérieur et opposé AAB (29. t). Mais l’angle AAB

est égal à l’amie ARA (5. I), puisque le côté BA est égal au côté AA; donc
l’angle rHB est égal à l’angle HBr; doucie côté Br est égal au côté rH (6. i);

mais rB est égal à HK (54. 0l, et Il! égal à BK; donc HK est égal à KB; donc
le quadrilatère rHKB est équilatéral. Je; dis qu’il est rectangle. Car*puisque rH

est parallèle à BK , et que r8 tombe surces deux droites, les angles KEr, Bru sont
égaux à deux droits (29. 1). Mais l’angle KBr est droit (dei. 50. t); donc
l’angle sur est droit. Donc les angles opposés IHK, HKB sont droits aussi
(54. l); donc le quadrilatère rHKB est rectangle. Mais on a démontré qu’il est
équilatéral; donc ce quadrilatère est un quarré, "et ce quarré est décrit avec r8.

Par la même raison ez est aussi un quarré, et ce quarré est décrit avec 6H , c’eSt-

à-dire avec Ar; donc 82, rK sont des quarrés décrits avec At, r3. Et puisque le
rectangle AH est égal au rectangle ne (43. i), et que le rectangle AH est com-

t2
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t A. o 1l V à o N7è? n HI 731 TB’ un) Ted HIE tapa Nov en: To)

N Dl ,1 7 o Non?) nove Aï, TB’ qui aFa AH, HIE tau 607179)

N I X(F); 6:73 Taw AI, TE. En: J; un) «a 62, TK

I r o N o a! ’ oflprywvz une nov Aï, rBo Tac aga fiera-qu Ta:

I 7 Av o n.62, TK, AH, HE [au en? 701; Te ivre Tan
Aï, rB "revendrez; un.) 75 J); 67H) 75v Aï, TB

A

sub AP , r3. Saut autem et 62, PIC quadrata
ex AP, F8; ergo quatuor 62, PX, AH, H2
æqualia suut et ipsis ex AP, P3 quadratîs et
ipsi bis sub Al" , P3 contcnlo reclangulo. Sed
quatuor (92 , FIC , AH , H15 10mm sunt AAEB’,

quad est ex Aquuadratum; ergo ex A]! qua-

e

A

reptexope’vqo Speayww’zp. AÀÀaÏ 7è Tête-alu? 62,

rK, AH, H15 3on in) Ta AAEB , 3’ à": 1&8 027:5

75; AB 7npaî7owov° 75 à”): e176 7:7; AB 72794.-

7wvov î’a-ov Ë") 707; 1e :573 75v AI", rB Tenu.-

94.5901; au») 793 Ë); 57:5 713v AI, r13 7291221014579:

ôpûoyœw’q). Hein! aïch 66927: , un) 7è Êftïç.

»

dratum æquale est etipsîs ex At, r3 quadrarlis

et ipsi bis sub Al", r3 contenta rectangulo. Si

igitur recta, cet. V

pris sous les droites Ar, rB, car Hr est égal à r8, le rectangle H! estwégal
au rectangle scus Ar, r13 ; donc les’rectangles AH, me sont égaux à deux fois le
rectangle sous Ar, r13. Mais les quarrés ai, rx 50m; décrits avec les droites At TB ;
donc les quatre figures 62, rK, AB,, HIE sont égales aux quarrés des droites Ar, I8
et à deux fois le rectangle compris Isous,,Ar.,. r3. Mais les quatre figures ez, rx,
AH, HIE sont la figure entière AAEBILqui estle (gouré de An; donc le quarré
de AB est égal aux quarrés desdrbites.u, rB, et?! deux foislerreqçapiglecom-

pris sous Ar, rB. Donc, etc;   . y ; r- v?

. 1:3 .
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KAI AAA .025

m’y!» 371 inl àwà TiïÇ-à’ÂB 72713357va l’a-av

à") 10?; 79 in?» 7:37 AI’, TE Trrfayaix’olç un)

tu; æ); 15ml 75v Aï, r8 WEPIEXCFe’t’Q ôpâog’wvicp.

En) 7è? 7:7; 151-97; zzîaypœçtïçg iml in ion-li!

t; 8A 737 AA, l’a-n in) nul gonio. tl Jwà ABA 7;?

5:75 AèBt mati la?!) 712,73; finit-’09 a; "qui";
7min: Jurlzl âpôat’îç l’a-au ein’v, 708 ABA alpin 1p:-

7aiycu ai 1727; 7min, ai 13m3 ARA, AAB, BAA,
duflv affinai; l’au n’a-t’y. Opeti «Ë t; ôwà BAA,

Mural État ai 573 ABA, AAB pua. 59937 l’a-au
CÏG’II’IJMÛ 21’er 70-1" Eus-rift: cipal. 705v livra ARA,

AAB rigidité in" 5,19179 Opeti Il t; in"; BTH,
in wifi": 117 ËVTàÇ and" êmvawiov 75711:5; 7973

A’ Mis-ni nife. tl 1377:3 rHB initiai in" 59927?

in cipal; du?) THB "yww’z 7:5 675 IBH’ 5M!

ml wAeuPaî oi Br 75 TH inlv l’an. A703 il [Liv

Il! 737 HK Ëa-rîv 76-21, il fi TH a"? BKt t’a-JvrÀwPov

ëpd, ion-Ë 15 l’K. Ex" Ë nall opaiiv 7th 6773 rBK

l I Dl 5 t t t filpartout 72794:wa capa en: 1° TK, au: un"

ET AUTREMENT.

ET ALITER.

Dico ex A8 quadratum æquale esse et ipsis
ex AP , F3 quadratis et ipsi bis sub AP, r3
contente rectangulo.

Quoniam cnim, in câdem figurâ, æqualis

est HA ipsi AA, æqualis est et angulus ARA
ipsi AAB; et quoniam omnis trianguli tres anguli
duobus remis æquales suut , ergo ARA trianguli

tres anguli ABA, AAB , BAA duobus rectis æ-
qualcs surit. Reclus autem BAA; reliqui igitur
ARA, AAB uni recto æquales sunt; et sunt
æquales; uterque igitur ipsorum ARA , AAB di-
midius est recti. Rectus est autem BFH, æqualis
enim est inlcriori ct opposito qui ad A ; reliquus

igitur NIB dimidius est recti; æqualis igitur
est PHB angulus ipsi FER; quai-e et latus Br ipsi
PH est æquale. Sed TE quidcm ipsi HK est æ-
qnalis, PH vero ipsi 3K; æquilaterum igitur
est PX. Irlabet autem et rectum FRIC angulum;
quadratum igitur est FIC , et est ex TE. Proptcr

C

Je dis que le quarré de A8 est égal au .quâfitéides droites Ar, r3 etâà deux
fois le rectangle compris sans. Ait, r3.

Car puisque, dans la mêmeifigure, 8A est égal à An, l’angle ARA est égal à

l’angle AAB (5. 1); et puisque les tirois angles de tout triangle sont égaux à
deux droits (52. i), les trois anglEé’ABA’, AAB, BAA du triangle ABA sont égaux à

deux droits. Mais l’angle BAA est droit; donc les deux angles restants ABA, AAB sont
égaux à un droit; et ils sont égaux; donc chacun des angle ARA, AAB est la moitié
d’un droit. Mais l’angle BI’H est droit, car il est égal àl’angle intérieur et opposé

en A; donc l’angle restant YHB est la moitié d’un droit; donc l’angle rus est égal à

rBH; donc le côté Br est égal au côté rH (54. i). Mais r3 eSt égal à HK, et rH égal à

l’angle 8K (54. 1) ; donc l’K. est équilatéral. Mais il a l’angle droit nm 5 donc rK est
s.
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i973 717; TE. Ami ni attirai N41) 73 62 7t-
rpcig m6»: Ëm45 , nul irriy t’y-096 à") 727; A!"

7è cipal. rK, oz nrpdydvai En", ml in"! in.
roi"; aiwà 759 Aï, IB. Km) inti initia-tri 73 AH

793 HIE , mati in: Ira AH 75 137:3 75v AI, r3,
in in)? 7è? a; rH in? r3, un) 73 EH alfas leur
in: 11,3 tivrà 75v AI, TB’ Toi ÉPaAH, HEi’a-ct ion-Ë

en; dl; 6m) 75v Aï, r8. En: «il mati Toi IK, et

A

8

eadem utique et 92 quadratum est, et est æ-
quale ipsi et AP; ergo PIC, oz quadrata sunt ,
et suut æqualia ipsis ex AP, r3. Et quoniam
æqualc est AH ipsi , et est AH ipsum sub
At, r8, æqualis est cnim PH ipsi P3; et au
igitur æquale est ipsi sub A? , r13 ; ergo AH , H!

æqualia sunt ipsi bis sub At, P3. Sunt autem et
ipsa PK, 02 æqualia ipsis ex AF, ra; ergo PIC ,

A

in roi"; aima 75v Ar, IB’ 7è. 594: TK, 92 , AH ,
HIE 7m in) 7-07; ’rs c173 1’59 AT, TB mi 71,3 a);

67:3 7&9 Ar, ra. MM ni I’K, oz un) ni AH,
HIE élut En) ’rà AIE, gin-tv «in?» si; AB Te-

7poi7wyoy’ 7681,34: émi 151": AB.-rn-péyæyov l’eau Ënl

roi"; n abri 75v At; « ggttpçïâotêrâaiÏj-vâ a;

67:3 .751! AI, Il! Wçélixefliif âpemnviqt. ont,

Maman l ’ I. w ’

2.15

02, AH, HE æqualia sunt et ipsis ex At’ , r3 et

ipsi bis sub Ar, ra. Sed;x, oz et in, ne
totum sont AE , quad est ex A]! quadratum;
ergo ex A3 quadratum æquale echt ipsis ex
Ar, Pl! quadratis ctiPsi bis sub Aï, r8 con-
tento rectangulo. Quod oportebat ostendere.

At, m. Ce qu’il fallait démontrer; JÎ

. ,un quarré, et il est le quarré de r3. Par la même raison , 91 est un quarré , et il est
égal à gelui de Ar; donc rK, oz sont desquamés, et .ils sont égaux à ceux des
droites Ar, rag. Et puisque AH est égal ans (51. x), et que AH est sous
A5,. rB , car rH est égal à r8; le rectangle égal au rectangle sous
Aï, r3; donc les rectangles AH, H5 sont égaux à deux fois leîljcçtangle compris
sous Ar, ra. Mais les quarrés rx, oz sont égaux anxigrùfiftiës «des droites A)",

TB; donc les figures rx, oz, AH, HE sont des droites At,
r3, et à deux fols le rectangle compris sous Natisf’les figures PX, oz,
et AH, ne sont la figure-entière AB, qui; :rré de sa; doucie quarré de
A13 est égal aux quarrés des. droitesAir, fois le rectanglecompris sans

,r
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* .HOPIEMA. COROLLARIUM.
En N 7067m carepév Ênw9, il?! in! 707; 11- Ex. bis utiquc evidens est, in quadratis spa-

fpatya’wolç peupler; ni WEFl Tilt! àa’pnpov wap- tiis , circa diametrum parallelogramma quadrata

aMnÀo’ypatMu ’rt-rpé’ywci Ënw. 3550.

nPOTAztz à. PROPOSITIO V.
lioit: gélifia çzfdpp’l 71.1.»95 si; l’au Ml d’un, Si recta linea sccetur in æqualia et inæqtmo

73 57:5 75v œ’WIa’àW 75; 3M; Tpnpéîœv Weptexé- lia , ipsum sub lllŒîqulllHlS latins segmentis con-

ptwav Âpeoyéwov puai. 1’017 d’arts 75; 12.27156 763v tonlum reclangulum cum ipso ex ipsà inter sec-

5-on Trrpœyalyou ÏravËnl 15 aimé 717; fianciez; lieues quadrato æquale est ipsi ex ditnidià qua-

fl’rpdyâwp. drato.E5666: 73’? 7:; il AB Terminée: cl; pâti ’70": Recto cnim aliqua A8 secla sit in æqualia

zani Tà r, ci; 9l citant nard. «à A’ 7670 37: 75 quidem ad 1" , in inæqunlia vero ad A; dico

A r A B

æ 5&9E H Z671-375», AA, AB TEPIEXéfLWW Épûoyaiway (Anal ipsum sub AA , 48 contentum reclangnlum

Toc èwà 7;; rA Tgvrpatyâygu î’q’gy 71; âne cum ipso 8X FA quadrato æqualc 8556 ex

TRIE Trrpwyalwp. P3 quadrato.
COROLLAIRE.

De là il est évident que, dans les quarrés , les parallélogrammes autour de
la diagonale sont des quarrés.

PROPÔVSITION v.

Si une ligne droite est coupée en parties égales et" en parties inégales, le
rectangle sous les deux segments inégaux de la droite entière avec le quarré de la
droiIe placée entre les sections , est égal au quarré ide la moitié de la droite entière.

Car qu’une droite AB soit ecttpée en deux parties égales au point r, et en
deux parties inégales au point A, je dis que le rectangle compris sous AA, AB,
avec le quarré de rA, est égal au quarré de r8.
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Amyeypaéeew 7&9 cire 75; r8 Tpattywvar 73

TEZB, uni Ëwezeu’xeœ il BE’ infini. p.311 105 A

âno’répç "51’ TE, BZ wapaÉÀMÀoç 17968:.) si AH,

and. J3 7017 G 5707594; 75v AB, El wœPaÉAÀnMç

rixe!» KM, nul embut: Été 70:7 A Bru-râpez 75v FA,

BM wapaÉAÀnMç fixez.) si Ah".

Kdl Éva; Yen Êr-rl 7è T9 Wdfœwîtilgmluat tu;

6l WdeTTÂflPldludTl , nouât CTFGG’ZQIITÔIO 7:3 AM’

’1 il t I, w v a r toÀov capet 1o FM 0M) 71,) Al mou trnv. AÀMt

A

Describalur cnim ex F3 (lundi-aluna P1513,

et jungatur DE; et par A quidcm alterutri
ipsnrum FE, DZ parallela ducatur AH , pet 0
V010 alterttlri ipsamm A]! , il parallela du-
catur KM , ct rursus par A allerutri ipsarum
FA , DM parallela ducatur AK.

Et gueulant æquale est F6 contplementum
ipsi OZ complémente, commune addatur AM;

10mm igitur FM loti AZ æquale est. Sed FM

A B

7?: l’M 7g; AA Troy Ënlv, in») and il A? 75 r3

Ërrlv in” nui 75 AA cipal. 7.5 A2 l’eau Ëa’rt’.

Kowàv wponu’aÛw 72» 1’6’ 3M? à’PdTà A6765 N30

yt’alpotu3 l’a-av ÊWI’. AAÀÈ 73 ,uÈv’t A6 Tà ôwà 7-87

AA, AB Êrrlv, l’a-n 7&9 55 A9 7g? ABG’ ml 5

N50 49:1 71,113,401! l’a-a; Ënl 743 12ml AA, AB.
Koivàv wponu’rôw 75 AHLJ leur î’m 7:15 «in?» 7:7;

FAt à d’un NEOrwaÊpæv ml 7è AH l’a-a. in) au;

t I t a.
Cm: 787 A4, AB repzezoywtp opüayæw’rp nul 74»

h tu.

n’a

, O

E "If-"2
ipsi AA æquale est quia et AP ipsi r3 est
æqualis ; et AA igitur ipsi A2 æquale est. Com-

mune nddatttrFO ; totum igitur A6 ipsi N50 gno-

moui mqualc est. Sed A6 quidcm-î h sub AA,

A]! est, æqnalis cnim A0 ipsi igitur
gnomon æqualis est ipsi sub-44,7, AB. Commune
atldatur AH , quod estræqunle ipsi ex FAfîer’go

N30 gnomonebAH æquglîa surit ipsi sub 41A; 43

contente recmngülo et ipsi ex FA lëuadratotl

Avec la droite rB décrivons le quarré rEzn (46. r), et joignons Beespar le
point A conduisons AH parallèle à l’une on à. l’autre des drOltes’TÉ; (5 il:
par le point 9 COndlllSUDS KM parallèleà l’une ou à l’auti’elîldes droites AB, il;

et par le point A conduisons AK parallèleflà l’une ou à l’entre desd
Puisque le complément r0 est égal au coniplémentivbzfifiâeîp,5)’;ÏÇËÎoutoûs le

quarré commun AM, le rectangle entier rM sera égàl’îîîëfîpçéëàuglelïentier 42.

Mais m est égal à AA (56.- 3), puisque la du! Il? 36151 la droite r8;
donc le rectangle AA est,-égàl au rectangle»; ü :Àtonsyale" rectangle: commun,
te , le rectangle entier ne sers égal au gn’o A giflais A9 est lerectangle sous
AA , AB, puisque Ae’estlégallà AB,- leu N30 est égal” au, rectangle sous
AA , ’AB. Ajoutons letquurré commnnëfitjkâuî est égal. au quarré de rA (corol. 4. a),

le gnomon N50 et le quarré AH seront égauxau rectangle sous AA, AB , et au quarré
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t f .1 I t01ml 7:7; TA TeTPutyàive). AÂÀd. o N.:.O tympaw un

v! î 5 t’rà AH 37x01! inl Té l’EZB Te’rpai’ywrov , a www une

N N f S
TuerBt 75 zips; 6:75 Taw AA , AB wtplsxoptwov op-

N , I u IGoyaiwov puni TOU airé ’rîiçl TA TE’TFd’waU mer

I x w s t w . I t .1 se .-crn au,» «me ont; l B Terpagzwrtp. En que: tu mon,

x l f N .un 74 afin.
UPOTAEIE ç’.

IBoit! :5927: 7Pdfljatù venet? fixa, "pontet?

N i r t a. a«N Tic nui-ru eéeeï’c in, tôÜeiæç’ 70 une Tnç du;

A. N I
[un 731 arpentage?) ami n; npancufurnç 775F!!-

I a I t a. 1 t A. f Iguiperoit opûoywwov p.271 ’rau cura Tu; vina-2m;

N l ITeTpdylévou iroit in) un à?» 757; ennuyer";

I I 5 Ain Te 727; tapiniez; anti si; nponuptevnç au; (17m

N I
prix; àrœypuçiv’r: TeTpatyquf.

’ Av I l ’ æ, AEuôeux yœp "ru; n A8 1917411060 Axa un

t A I v a. a70 r capteur, typon-unifia» à w; curry flûtiez

A A

Sed NEC gnomon et AH totum sunt PEZB qua-

dratum, quod est ex P8; ipsum igitur sub
AA , A3 contentum rectangulum cum ipso
ex FA quadrato æquale est ipsi ex r8 quadrato.
Si igitur recta , etc.

PROPOSITIO V1.

Si recta linea sccetur bifariam, adjiciatnr
autem aliqua ipsi recta in directum; ipsum sub
totà cum adjectâ , ct sub adjectâ contentum pa-

rallelogrammum cum ipso ex dimidiâ quadrato
æquale est ipsi ex compositâ ex dimidià et ad-

jeclà tanquam ex unâ descripto quadrato.

Rccta cnim aliqva AB sccetur liifariam ad P

punctum, adjiciatur autem aliqua ipsi recta in

B A
.4

a

K M.sojr
E

in", détint; il BA. Ait)!» in 13 J775 757 AA, AB

mplexc’pwov ôfûayaiviov [and 796 41773 Tif; rB

’ Il î n I!- 9 t le. ITITPŒQŒI’CU mon: en: 79; un TflÇÏA TETFd’Ïàwçh

H Zdirectum BA; dico ipsum sub AAi, AB conten-

tum rectangulum cum ipso ex F3 quadrato æ-
quale esse ipsi ex FA quadrato.

de TA. Mais le gnomon N20 et AH sont le quarré entier rEZB, qui est décrit avec r3;
donc le rectangle compris sous AA, AB, avec le quarré de m, est égal au quarré
de r3, Donc , etc.

PROPOSITION VI.
Si une ligne droite ést coupée en deux parties égales, et; si on lui ajoute

directement une droite, le rectangle compris sous la droite entière avec la
droite ajoutée, et sous la droite ajoutée, avec le quarré de la moitié de la droite
entière, est égal au quarré décrit avec la droite composée de la moitié de la
droite entière et de la droite ajoutée, comme avec une seule droite.

Qu’une ligne droite AB soit coupée en deux parties égales au point r; qu’on

lui ajoute directement une autre droite BA; je dis que le rectangle compris
sous AA, AB, aVec le quarré de rB, est égal au quarré dem.
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Arcyeypéoôw wifi «in?» 717; TA 727945700907 73

TEZA, «(si ivraie-169664» si AIE, nui irai [Air rai;

B amadou Êonipç 75v TE, Al natpaËÀÀnÀoç

rifla à BH° in). fi 10:7 9 npziou 57:07;": 7:3?
AA, E2 napa’ÏNtnÀoç 17x01.) ti KM’ Xdl in cirai

700 A 33572,94. 75v TA , AM decéÀÏtHÀCÇ frigo)

n AK.

A 1"[Li-Î
A

t 1’ a) a x c a, w ) xEn: sur un fifin’l n Al" 7g; T3, 10-01! en:

t N V t i Nau; To AA 71,; ra. AÂMNl To I9 «Fa 7c: (92

u a I x t .1 a. y x si I tmer tG’TI’ mu To AA «fat 7g) 61 277111751! l. Kcncv

n v t a. .-wpoa’xtia-Ûœ tri TM’ Mer up: TO AM un) N40

I V t t ’ t t r lpræpwvi in"! mon AM4 Ta AM 277; 70 un

a; QI I f N t Qun! AA, AB, mi gap ’1le1’ n AM 7p AB’ un a

N a! » v s t N c s wN40 «pat grimpant! me; 27T! au,» u7ro Troy AA, AB
TCPIeXDILLE’W’û ËPBDywvioi’. Koll’di’ carpes-mirer.) sa

Describatur enim ex FA quadratum. rua ,
et jungatur AB, et par B quidcm punctum al-
tcrutri ipsamm TE, AZ parallela ducatur 3H;
par (-) vero punctum allerulri ipsarum AA, a
priraliela ducatur KM; et adhuc per A alterutri
ipsarum FA, AM parallela ducatur AK.

Quouiam igitur æqualis est AP ipsi F8, æ-
quale est et AA ipsi r9. Sed Tél-Psi oz æquale

est; et AA igituripsi GZ est æquale. Commune
addalnr FM; totum igitur AM ipsi NEF) gnomoni

est æquale. Sed AM est ipsum su!) AA, A3 . æ-

qualis cnim est AM ipsi A13; et igitur N59 gno-
mon arqualis est ipsi sub AA, A8 conteuto rectan-

gulo. Commune addatur AH, qnod est æquale ipsi

et: F3 quadrato; ipsum igitur sub AA, A8 conteri-

ttun rectangulum cum et: FB quadrato æquale est

ipsi N30 gnomoni et ipsi AH. Sed NEC gno-e a. t N I tAH, é in"; in" ne être Ta; TE 7577m; lorry To

l t t I i I
api: votre 115v AA, A8 flapiexaluerov opôsjwwav

u a. D t A: l v! 3 t A.une. Ton un T31; r5 TtTpœ7wl’0U mon! en: ne

Avec la droite ra décrivons le quatré rua (46. 1); joignons AE; par le point
B conduisons EH parallèle à l’une ou à l’autre des droites r5, AZ (5:. t); par
le point a, conduisons KM parallèle à l’une ou à l’autre des droites AA, El ,
et enfin par le point A conduisons AK parallèle à l’une ou à l’autre des droites

rA, AM. "I x; .Puisque A: est égal à r3, le rectangle. AA est égal atrectangle r0 (56. i).
Mais le rectangle r6 est égal au rectangle en (45. 1); donc le rectangle AA est
égal au rectangle 92; ajoutons le rectangle commun rM, le rectangle entier
AM sera égal au gnomon NEC. Mais AM est le rectangle sous AA, AB, car AM
est égal à A8 (4. 2); donc le gnomon N30 est égal au rectangle compris sous
AA , AB. Ajoutons le quarré AH qui est égal au quarré «le r8 , le rectangle compris

tous A4, ne avec le quarré de r8 sera égal au gnomOu N30 et au quarré AH.

à- La; -H-A--
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80 avoiner; irai tu; AH. AÀÀai Ë N30 7mi-
,uaw uni 73 AH 3’on in) 73 rEZA n-rpæ’yœvov,

gin" ciré 75; TA. «à (ripai livré 157 AA, AB

mpnxéluvov ôpôoyénov puni 105 abri qui; r13

Tvrpatyairou ici-or irrl 75 abri Tri; TA Ttrpaya’rqv.

finir ripa. nidifiai, mati Toi i555.

npornt: C.

t a A t A. r J t l tE17 209m: 174.3161, (à; ITUXI, To ÉWO

a. v1 s t a ) c t ’ lTU; 07th; aux: To dÇ un; 1:3 Tflnfld’rfiy , 71

I x a.WYd’LÇGthœ TtTPtll’àWd, îfd in: T? Tl Il;

î t n. N 1 :0To Tu; ."Ç la) TOI-I CI’Pn’AiVGU TFMIAG’TDÇ "OPI-

g I j 1 t A. P A N A.exclurai apennin? itou un un trou ÀONMU
Tfl’ifla’rfiç 11115194;th

E5697: trip au; ai A]! turpide» si; irez:
zani tri r "prier M70 in ni niai 757 AB,

B T

mon et AH totum sunt PIZZA quadratum , quod

est ex FA; ergo sub AA, An contentum rec-
tangulum cum ex P3 quadrato æquale est ipsi
ex FA quadrato.- Si igitur recta, etc.

PROPOSITIO VIL

Si recta linea secetur ntcunque, ipsa extotâ
et ex une segmentornm , simul suinpta quadrata

æqualia surit et ipsi bis sub totâ et dicte
segmente contento rectangulo , et ipsi ex reli-
quo segmento quadrato.

I
Recta cnim aliqua A3 secta cit utcunqne in

r puncto; dico ex A), Br quadrata æqualin

A

il [inli Ï ’Il
M

E -.-..-.
Br TCTPdîquÆ in (ni ré in «Pi; 67:5 757 AB,

Br mpupcoptivtp épôoyœviqn tuai 71:5 daté 13; TA

rapatrions».

K G

A

esse et ipsi bis sub A), nr contento rectan-
gulo et ipsi en FA quadrato.

A

Mais le gnomon N50, et le quarré AH sont le quarré entier rEZA, qui est le
quarré de ra; donc le rectangle compris sous AA, ne avec le quarré de r8 est
égal au quarré°de m. Donc, etc.

PROPOSITIONO
Vil.

Si une ligne droite est coupée d’une manière quelconque , le quarré de la
droite entière et le quarré de l’un des segments , pris ensemble, sont égaux à
deux fois le rectangle compris sous, la droite entière et ledit segment, et au quarré
du segment restant.

Qu’une droite AB soit coupée d’une manière quelconque au point r; je dis
que les quarrés des droites AB, Br sont égaux à deux fois le rectanglegcompris
sous AB, Br, et au quarré de ra.

t3
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Aya7gypaio0u 7è? in?» tri; AB Te-rpai’yænr qui

AAEBt Inti tarat’yvypaitpeu 13

En) 033J in! in) 75 AH tu; HE, zonai
arpentirôæ ri P2. 32m «ipsi Tri-Al 3A9 et; Il!
in"! cri-l’y” ni è’pœ A2, TE (braierai in: 793

A2..AMci Toi A2, ris à KAM irrl nanar a)
tri Il Twpaiywyort 5 KAM zips: Whitney au) 75

Il Jnràaicui in: 7017 A2. En: Pi roi? Al Ji-
wAaÏrlor mi Toi Ü; 674i si? A8 , Br, in 7è,»

Describatur cnim ex AB quadratum A423;
et construatur figura.

Quoniam igitur æquale est AH ipsi RE , com-

mune addatur r2; totum igitur Az loti TE
æquale est; ergo AZ , TE dupla surit ipsius A2. ,

Sed A2, r2 ipse KAM sont gnomon et rz
quadratum; KAM igitur gnomon et rz dupla
sunt ipsius A2. Est autem ipsius A2 duplum
et ipsum bis sub AB, Br, æqualis cnim Bz

a r A -fz a K 9 .b Magir-m A
si BZ 737 81" 5 ipsi KAM 776m7 mi ri Il 11-
fpaiwyor l’art in?) 17,3 r2; 6713 75v AB, Br.
Kanàv wponticûœ tri ON, 3 in" ciné 117; Ar

i’rc’rpa’ywnw 5 ÉpuAKAM yl’ldflflv mal Toi Il,

ON TtTpaitywa Ira Étui tu; Te fi; 67:3 75v AB ,

Br Impuxapivq) ÊpBoyayitp un.) 1,5 in?) Tiiç Aï

iTl’rdeùlvq). AÀÀai 5 KAM pointu nul a»; Il ,

ON thpaiyœm bien! irrl 73 AAEB ne) 73 Il,

il a a t N ta un" une 1m AB , Bl" rtrpeiyum’ ni cipal. aime

ipsi Br; ergo KAM gnomon et rz quadratum
æqualia suntipsi bis sub AB, Br. Commune ad-

datur 9H, quad est ex Ar quadratum; ergo
KAN! gnomon et F2 , GN quadrata æqualia sont

et ipsi bis sub A]! , nr contento rectangulo et ipsi

ex Ar quadrato. Sed KAM gnomon et PZ, ON

quadrata totum sunt AAEB et rz, quæ suint
ex AB, Br quadrata; ergo ex AB, Br qua-
drata æqualia surit ipsi bis sub AB, Br con-

Avec AB décrivons le quarré AAEB (46. I); et construisons la figure.
Puisque le rectangle AH est égal au rectangle ne (45. t) , ajoutons le quarré

commun r2; le rectangle entier AZ sera égal au rectangle entier r15; donc les
rectangles Al , TE sont doubles du rectangle A2. Mais les rectangles Al, r15 sont
le gnom5n KAM et le quarré r2; donc le gnomon KAM et le quarré il sont
doubles du rectangle A2. Mais deux fois le rectangle sous AB, Br est double
du rectangle Al, car BZ eSt égal à Br (cor. 4. a); donc le gnomon KAM et le
quarré rz sont égaux à deux fois le rectangle sous AB, Br. Ajoutons le quarré
commun en! , qui est le quarré de At; le gnomon KAM et les quarrés r1, GN
seront égaux à deux fois le rectangle sous AB, Br, et au quarré de At. Mais le
gnomon KAM et les quarrés rz, ON sont les quarrés entiers AAEB , r2, qui sont les
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l N Ü l a.751 AB, Br 71794570": 7ere: irri, 11.03 Il; ure 7m!
A3 , Br mpnxayivqu ôpeoyuyi’lp [Le-ni 798 Jure 13;

I t j ’ A. t u C N.Al’ Terpatyurou. En api: môme , un rat tEnÇ.

avoua: il.
Ed! 956.74 a il 7 "et? à in: t 157.;.’ g p 7P il!” F : p ç X o I

79:11:; une n; on; aux) "a; un TILDI’LG’TNV

mpnæo’pwovâpeoyéviov parai 1017 givrai trou"l Mimi

n N t NTpiipz’ro; Tcrpaywrou l’a-av in) 7g» tu d’un ne

fi ù l a.
on; ni ne sipnyz’vau fissipare; à; givra peut;
âraypapiv-n Tt’rpwyéyça.

1556:7: 7ép 1:; Il AB Trrpticôu si; i-ruxe zani

l N I ’Ü t I d u NTo r (mutin. A970 on ’ro ’rrrpatm; Inn un AB,

tenta reclangulo cum ex Aï quadrato. Si igi-

tur recta , etc.

PROPOSITIO VIH.

Si recta linca secetur utcunque, quater sub
total et une segmentorum contentum rectangu-
lum cum ipso ex reliquo segmenta quadrato
æquale est ipsi ex totâ eF dicte segmente tan-
quam ex unâ descripto quadrato.

Recta cnim aliqua A3 secta sit ntcuuque in
r puncto; dico et quater sub A! , 3P conten-

A r B A
. TM s (il; k. ) N

a: ,2 u. P o
9’: .Të-f

, s r O t I t neB! ripasxopnov 09907M137, peut TOI: 47m ne
AI Trrpetyévou, Îrov ini Tl; aine flic AB, Br à;
dm) p.15; êmypaçe’yfl TITdeùlvçl.

tum rectangulllm cum ipso ex A? quadrato
æqualc csseipsi ex ipsâ AB , Br tauqttam ex unâ

descripto quadrato.

quarrés des droites AB, Br; donc les quarrés des droites AB, ’Br sont égaux à deux

fois le rectangle compris sous AB, Br, et au quarré de At". Donc, etc.

PROPOSITION VIII.

Si une droite est coupée d’une manière quelconque, quatre fois le rectangle
compris sous la droite entière et l’un des segments, avec le quarré du segment
restant , est égal au quarré décrit avec la

avec une seule droite.
droite entière et ledit segment, comme

a

Qu’une droite AB soit coupée d’une manière quelconque au point r ; ie dis que

quatre fois le rectangle compris sous les droites AB, Br, avec le quarré de Ar, est
égal au quarré décrit avec les droites AB, Br, comme avec une seule droite.

eM»
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EIcCtCAn’a’Ôu 782p i7; réeriez; Tif AB tÔBeTat si

BA, Inti mitera ion 737 IBIi BA”, mi «baye-
7pa’çôu in; 75; AA Te’rpatymvov 73 AEZA, anti

xn’rwyrypaiçeœ J’nrloô’y ri 0765m.

Emi air in iniv Il BI’ tu? BA, «me Il ,uir
r3 raturée-ru l’ami Il sa 737 KN, Inti Il HK «13:3

et? KN imide-I1. Ami n’ai nui-rai. NI mi Ii HP tri

P0 êrriv in. Kari inti in iniv Il 11137413 7;? BA,
Il «Fi HK 75 KN’ in! alpe ini uti5 73 ,uiyô Il:

T

Producatur cnim in directum ipsi A) recta
BA, et ponatur æqualis ipsi FB ipse BA , et descri-

batur ex AA quadratum ARIA, et construatur

dupla figura. VQnoniam igitur æqualis est nr ipsi BA, sed
P3 quidcm ipsi HK est æqualis , et 8A ipsi KM;

et HK igitur ipsi IN est æqualis. Propter eadom

utique et "P ipsi Po est æqualis. Et quoniam
æqualis est P3 quidcm ipsi BA, et HIC ipsi 101;

B A
H K il N

’45.

u P” 1°

V

A 4fa L.
T

E

ou? EN , 73 Il HP tu? K0. me et rK «en»:

I t ’I I t hen" Irofl , rapawànpœpa’rat 71’: 700 To amp-
cÀAnÀoypaÎppou’ un) 73 EN cipal. 75 HP l’a-av inivs’

qui Téwzpœ Ëpn ni. rK, KA, HP, en in:

î ’ î I t ’ Ü I I«Maman en? Ta. Tld’tdpz «pas 11191704011
il": ’roô’ rK. fichu inti in Écrit Il r13 7:5 BA,

tintai Ii pi! BA tri? 3K, 7031: in: 7?: rH iniv9
in, Il à r8 au? HK, troll-r, in: 7:5 H11 iniv

A Z
æquale igitnr’est rx quidcm ipsi 1m, et il?
ipsi K0. Sed FK ipsi PH est æqualc , complementa

cnim sunt ipsius F0 parallelogrammi 5 et BN igi-
tur ipsi H? æquale est; quatuor igitur PIC , KA ,

H? , PH æqualitg inter se saut; quatuor igitur
quadrupla snnt ipsius PK’. Rursus, quoniam arqua-

lis est P3 ipsi BA, sed BA quidcm ipsi BIC , hoc
est, ipsi PH est æqualis, PB’veroipsi HIC, hoc est,

Conduisons la droite BA dans la direction de A8; faisons au égal à Br; décri-
vons avec AA le quarré un (46. a), et COnstruiSOns une double figure.

’* Puisque Br est égal à BA, que rB est égal à HK (54. I), et BA égal à KN, la

droite tu: est égale à la droite KN. La droite IIP est égale à la droite P0, par
la même raiSOn. Et puisque Br est égal à BA, et HK égal à KN, le rectangle IK

est égal au rectangle EN, et le rectangle HP égal au rectangle K0 (56. I). Mais
lé rectangle rK est égal au rectangle Ptst(45. I), car ils sont les compléments
du parallélogramme r0; donctle rectangle EN CSt égal au rectangle HP; donc
les quatre rectangles rit, KA, tu), PN Sont égaux entr’eux; donc ces quatre rec-
tangles sont le quadruple du rectangle rK. De plus, puisque r3 est égal à 8A , et BA
égal à 3K, c’est-adire à r11 (54. I) , et que r13 est égal à HK, c’est-à-dire à un, la

’- «de» id
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i’rIIm’ nul Il rH alpes Tli un in En? ’ l. Katl Ëmi

l’en iniv Il ,13er 75 HH,Il 39.1113 137 PO’ l’a-av inl

nul çà ,uèy" AH 1mm , T3 A HA w; PZ. Anal
73 Mn Tél [1A irriy l’a-av. wapatwànpépwrat wifi

155 MA wapatÀÀnÀaçzpa’ppou’ mil T3 AH ripa. Tl?

P2 l’a-ovinivt rai ’TthPd alpes rai AH, MU, HA,

Pl in similor; irrir vcl 7ÉWŒF1 ipse 135 Alin-
TpatvrÂaÏncÉ inw". EJ’tixdn (il tell 18. Tic-dupa: 743.

rK , RA , HI’ , PN 703 TK TlTpd’îtÂd’d’la’ ni cipal.

3nd; si. mpn’xu T39 Il? wagon refpawÀaÎnaÎ

in: 705 AK ’t. Karl irai 73 AK 73 é7r3crôv A8 , BA

émir , in pif)” Il KB tr)? BAt 13 alpe TQTPŒIKIÇ 67:3

75v A8 , BA TerpatnÀcÉa-to’v in: 703 AK. Eddy-an

dl": Toi; AK renaudais"; Inti 3 21T welpalv’ T3

nife: tri-quint; 67:3 757 AB , RA l’a-av irrl Tél

ET? Milton. Koty3r «Poudre!» T3 ES, 3 in"
l’est! me; airait fil; AI’ 117’476qu 73 clips: TETPŒIXIÇ

67:3 757 AB, BA repltxa’ptyov êpôoyaluoy lustral

708 ain3” 73; A]? renoncerai; leur t’a-Tl tu; ET?

Magasin anal 11,3 se. Anal 5 2T? yyaipmy Inti
73 59 gîter irri T3 AEZA n-rpéywov, 3 in"

a t n. t .1 I r t a.17m Tu; AA’ Ta «spa. n’rpamç une un AB,

ipsi En est æqualis; ct PH igitur ipsi Hn æqualis
-est. Et quoniam æqualis est PH quidcm ipsi HI],

et HP ipsi P0; æquale est et AH quidcm ipsi
Mn, et 11A ipsi P2. Sed Mn ipsi "A est
æquale ,, complemenla cnim sunt ipsius MA pa-

(rallelogramtni; et AH igitur ipsi P2 æquale est;
quatuor igitur AH , MU, "A , PZ requalia inter

se sunt; quatuor igitur ipsius AH quadru-
pla sunt. Ostensa sunt autem et quatuor FIC,
KA, HI’, PN ipsius PX quadrupla; ergo octo

quæ continet 2T1 gnomonon quadrupla sunt ,
ipsius’AK. Et quoniam A]: ipsum sub AB, RA

est, æqualis cnim est tu! ipsi 8A; ergo ip-
sum quater sub AB, BA quadruplum est ip-
sius AK. Ostensus est autem ipsius AK qua-
druplus et ETT gnomon. lpsnm igitur quater
sub AB, BA æquale est ipsi ZTT gnomoni.
Commune addatur I6, quod æquale est ipsi
ex AP quadrato; ipsum igitur quater sui:
AB, 3A contentum rectangulum cum ex AP
quadrato arquale est ipsi zTT gnombni ct ipsi
:0. Sed 2T7 gnomon et se totum sunt A 2A

droite rH est égale à la droite un. Et puisque rH est égal à un, et que m) est égal
à P0, le rectangle AH est égal au rectangle Mn, et le rectangle HA égal au rectangle
Pz (56. I). Mais le rectangle Mn est égal au rectangle HA (45. I), car ils sontles com-
pléments du parallélogramme MA; donc le rectangle AH est égal au rectangle Pl;
donc les quatre rectangles AH, MU, HA, P2. sont égaux entr’eux; donc ces quatre
rectangles sont quadruples du rectangle AH. Mais on a démontré que les quatre
quarrés rit, tu, HP, PN sont quadruples du quarré 17K; donc les huit figurés
qui composent le gnomon En sont’quadruples du rectangle AK. Mais le rec-
tangle AK est sous AB, BA ; car KB est égal à sa (cor. 4. a); donc quatre fois
le rectangle sous AB, BA est quadruple du rectangle AK. Mais on a démontré
que le gnOmOn En est quadruple du rectangle AK; donc quatre fois le rectan-
gle sous AB, 3A est égal au gnomon 2T7. Ajoutons le quarré commun .38, qui
est égal ausquarré de Ar (cor. 4. a); quatre fois le rectangle compris sous
«AB, RA , avec le quarré de Ar sera égal au tgnomOn En et au quarré se. Mais
le gnomon tzTT et le quarré se sont le quarré entier ÀEZA, quiest décrit
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t , ’ a a I l t a.8A ,ut-rai 79:7 ivre 75;") AI leur en: 76170 "fila

î l ÜAA 71174953795 In Je n BA. 737 BT’9t 70 cf:

f N I I I7erpa’m; U173 7m AB, BTthItzojuevov sphyn-

t N a t a. .10 I w a X"arpent 70v «un 7»; At 7I7pwyuvou nov un:

A H J A A7e; aira 75; AA , 7057 in: 7g; vivra 73! AB. tut

f Ï A A. ’ I I ABr ce; euro me; dt’dypaÇle 7I7pa7wqo. En
alpe nihil, Inti 7è 253;.

nrOTAztz 9’.

E A V0 fit A eh 9 V A.Üou w un WH’AF." 7’431 p u; au Ira: aura,

l , A N , I N PI ’ I74. un 7m ana-m 7m; du; 114511464707 Tri-p1-

h i l n Ipar: (linnéen, le" ne 7s auto 7M; apte-tin;

A A A N Nne: 765 dm: 7l; parafe un www une; aine.

I Û I l si1358.93: gap 7:; II A8 Ttrjuna’ôu si; par tu

A A l d A Wune: 7o r, si; Je and": and 70 At M7» on

A Ï A fic I l I ’7a. navre 7m AA , AB TITFŒQMYŒ havane. en:

A. t.7m aine 75v Aï, TA revancher.

A I t N l A Qfixera 71’) un 7cv 1’ 7j? AB TF6; lapent; Il TE,

N 1 t N 3au mirât: in "d’un: 757 At, r13, ne: ur-

quadratum, quad est ex AA; ipsum igitur quater
sub AB, BA cum ipso ex AI’ æquale est ipsi

ex A! quadrato. Æqualis autem est BA ipsi IF;

ergo quater sub A! , Br contentttm rectangu-
lum cum ipso chF quadrato æquale est ipsi ex
AA quadratn, hoc est , ex ipsâ A! et Br tanquam

ex unâ descripto quadrato. Si igitur recta, etc.

PROPOSITIO 1X.

Si recta linea secetur in æqualia et inæqua-
lia, ex inæqualibus totius’regmentis quadrata
dupla sunt et ipsius ex dimidiâ et ipsius ex ipsâ

inter sectiones quadrati.

Recta cnim aliquia A3 secte sit in æqualia
quidcm ad F, .in inæqualin veto ad A; dico
ex AA , A8 quadrata dupla esse ex A? , FA qua-
dratorum.

Ducatur cnim a F ipsi A3 ad rectos P2, et
ponatur,æqualis utriquc ipsarum AP , F3 , et jun-

avec AA; donc quatre fois le rectangle sous AB, BA avec le quarré de,Br est
égal au quarré de AA. Mais Ba est égal à Br; donc quatre foislle’ rectangle com-
pris sous AB, Br avec. le quarré de Ar est égal au quarré de AA, c’est-à-dire au

quarré décrit avec An et Br comme avec uneseule droite. Donc, etc.

PROPOSITION 1X.
.

N Si une ligne droite est coupée en parties égales et en parties inégales les
quarrés des segments inégaux de la droite entière sont doubles du quarré
de la moitié de cette droite et du quarré de la droite placée entre les sec-
tions. ’

Que la droite A8 soit coupée en parties égales en r, et en parties inégales
en a; je dis que les quarrés des droits AA, un sont doubles des quarrés des
droites Ar, ra. ’

Du point r conduisons TE perpendiculaire à An (Il. I); faisons la droite Et
a égale à L’une ou à l’autre des droites AI, r5, et joignons EA, en; par le point
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ofcu’æûunæv ai AB, EB , and J’ai plu 703 A 7g? ET

vraPa’ÀMÀoç fixez» il Al, haï et 70:7 Z 7p" AB

I v 6 l C g 3 .I a Ü 1 ZvrzpaLAÀnÀo; sa); (A n 1H, un en: th w u n .
rial Ëml l’en: Ënlnl AI’ vil I’E , 701 Ërrl and»;

573 EAT 7m11 au? 675 AEI’. Kal Ëml 599;; ému

Il 7rpàç Tél r, Min-ml ëpat aï Ô7rà EAF, AEY la;

9 65V V i I a î l Il a. ( I H ’op p [0’11 mur, un: etc-w tu: muta-na «pet cP A;

n. C t l t I t’rrw :1411,ch 7m uz’o USA, PAIE. Au: au mon;

Û

t l F fà l Élus-r; a 1(31’ une TER EBT Il [and Ënw

P a .F’5p tu. 3M ëpa a; 6773 AEB apen’ iræ-w. K1) lm)

i ÉTÉ HEZ informé lem-w 61:65;, 5,3991 J? il 67:5

N I I N , l a , I NEHZ,u-n 74;; en: 7:; un; un (1.7717477107 73:
(las EFBt ÂOIWIl ëpæ il ôwà EZH Épinal Ërrlv

a, 3 e t a.5P9n r [en aigu Ënly3 n 67m HEZ 7m11 7g: 67113

EZHt Âne un; 7r7flupal. il EH "Malta agît HZ

’ a l, I ’ a ! l N I t Iun" un. HaAw-em: n mm; 71,0 B 7mm. n’u-

N l ’ -and Ënn àpenç, 599i à û U714 ZAB, 7M

gantur A5, en, et per A quidam ipsi. E? pa-
rallela ducatur A2, PC! Ë vcro ipsi A8 parallcla

ducatur ZH , et jungatur A2.
Et quoniam æqualis est A!" ipsi r12, æqnalis est

et BAI” angulus ipsi A121". Et quoniam redus est ad I

F; reliqui igitur L’A P, AB.? uni recto æqnales sunt,

et Sunt æquales; dîmidius igitur recti est ulcrque

ipsorum rEA , FAR. Propter eadem ulique et

utcrque ipsorum un, En]? dimidius’ est rectl;

totus igitur AEB reclus est. Et quouiam HEZ
dimidius est recti,’ foetus autem EHz, æqualis

cnim est interiori.et opposite EFB; reliquus
igitur EZH dimidius est recti; æqualîs igitur

est HEZ angulus ipsi EZH; quare et latns en
lalcri HZ est æquale. Rursus quoniam ad B
angulus dimidius est recti, rectns autem ZAB,
mais venin est «rursus interiori et opposito

b .A conduisons A2. parallèle à tir (51. 1), et par le pomt z condmsons 2H parallèle
a AB , et joignons Az.

Puisque Ar est égal à rE, l’angle EAr est égal à l’angle AH (5. 1). Et puis,-

que l’angle en r est droit, les angles restants EAr, AEr sont égaux à un droit (52. 1);
mais ils sont’c’gaux; donc chacun des angles rEA, rAE est la. moitié (l’un droit.

Par la même raison, chacun des angles T123 , EBr est la moitié d’un droit ;. donc
l’angle entier AEB est droit. Et puisque l’angle HEZ est la m’oitié d’un droit, et

que l’angle EHZ est droit, car il est égal à l’angle intérieur et opposé "En; (29. I),’

l’angle EZHV est la moitié d’un droit; donc l’angle HEZ est égal à l’angle un;

donc le côté EH est égal au côté Hz (631). De plus, puisque l’angle en 13 est la
moitié d’un droit, et que l’angle ZAB est droit, car il égal à’l’angle intérieur
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I 7 x I. 5 l t x 9 l Npep un: and" 7p un; un emmy-nov 7p
6773 EIB’ Mimi alpe: à 157:5 AZB infatuai in"

I A: V Il . C g A. . I N f *opûnç’ un! «par. n mon; 7go B 7mm 7p u7ro

l a a.AZBt a". nul 70.2094. il 2A "hep; 7p AB

, t Il Ï A. ’ltan-w un. Kal En? l’a-n tnlv Il AI 7g: TE, lm

I N N N
(Ml tu) 73 rixe Tnçô A!" 7go 8.713 7nç7 TE 7è

H A. I
«tu. «5:73 7er AI, TE 7npaÉ7wyat (Firmin-m En:

700 1’72: 771:8 AI. To7; N in; 75v ÀI’, TE l’en

a x t I t a. I i t t tin! 70 47H? 7’"; TâTPfL7ml’fly’ apex 71]) H

A

a??? AIE 7wzu’at’7à if: Âme 7:7; A! haleine!

:711 708 aîvrà 73129 Ar. MA" Ëml la! Enlr 1l en

751-12 ,lî’a-oy Enll° ml 75 abri 7îïçVHE 75 in?) 75;

HZ’ 7è. in êvrà 75v EH, HZ "weber: IMMÉ-

clé «’07: 70:7 alvrà 7,7; HZ 7t7patyaîroù. To7; il ènà

773:3 EH, HZ 7t7p47a’wolç 770v 3772 7è ivre 717;

El. 7t7pé7wvovl l. 75 591 in?) 75k El (halicte!
in: 7m? àwà 73g Hz. AM3: 75 in") 7;; HZ 773v
înl 7541775 73’; mm 735,311 (271’375; E2 imitai-

, n î l N a a l l Nnov En: 7cv un: 7m; TA. En: à un 7o d’7" 7»;

EPB; reliquus igitur A28 dimidius "est recti; V
æqualîs igitur ad B angulus ipsi AZB; quare
et latus ZA lateri A13 est æquale. Et quoniam
æqualis est A? ipsi F1! , æquale est et ipsum
ex Ar ipsi ex DE; ergo ex AF, P! quadrata dupla
Sunt ipsius ex Al". lpsls autem ex Av, F! æquale

est ex Al; quadrahtm, reclus cnim est APR.
angulus; ipsum igitur ex A! duplum es! ip-
sius ex AF. Rut-sus quoniam æqualis est en

z
x

en: , .A B r-

ipsi Hz, æquale est et ipsum ex VIH ipsi ex Z;
ergo ex EH , Hz quadrata dupla aux)! ipsùui
ex HZ quadrati. lpsis autem ex EH , HZ quadra-
tis æquale est ipsum ex EZ 5 ergo ex E2 quadra:-

tum duplum est ipsius ex Hz. Sed æquale ipsum
est HZ ipsi ex FA; ipsum igitnr ex E2 duplum est

ipsius ex FA. Est autem ipsum ex EA duplum

ipsins ex tr; ergo ex A! , EZ quadrant
dupla sunt ex AP, FA quadratorum; ipsi:
vero ex Ai, raz æqnale est ex El quantum,

etopposé En; (29. t) , l’angle restant AZB est la moitié d’un droit ; donc l’angle en B

est égal à l’angle A23; donc le Côté ZA est égal au côté A8 (6. 1). Etpuîscpxe Ar

est Égal à ra, le quarré de Ar est égal au quarré de rE; donc les qua’rres des

droites Aï, r15 sont doubles du quarré de At. Mais le quarte de 15A est egal [aux
quarrés des droites Ar, r15 (47 , x ), car l’angle AIE est drou; donc le quarre de
A5 est double du quarré de AI. De plus , puisque EH est égal à HZ, le quarre de EH,

est égal au quarré de HZ; donc les quarrés (les dromes EH s HZ son-l (IOÎJMCS du
quarré de HZ. mais le quarré de a: les; égal aux quarres des drontes ;EH, Hz
(47. 1’); donc le quarré de HZ est double du quarre de Hz. Mats HZ est egal a rA
(54. .1) ; donc le quarré de El est double du quarré de HZ. Mats le quarre de EA est
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I s. i t a. t Il î t a.’EA «lm-Murray ne un 7»; Al". Tac «pas une 7m

I A. t ouA15, E2 7:7P1’70m Ferzcm’. in: 7m aima 7m

N t t N 9!At , I’A 7:7pwyaivuv. To1; «il «ivre 7m Ali , El Nov

a x t a x a. r r t t I x l306”" To son 7»; AZ 747Puymov , 096» 749 un"

0 f t I X Il f t A Ia 07m AEZ yaourt To (1;; une 711; AZ 7e7pwyww

N s. on le t tÎlwÂaËno’y in: 7m and 7a" A1", TA. T9: à à?"

a. w t y x: N Û a t t r t a7M A2 tu TÆŒWOITQY AA, A1, open 74? n 7rpoç 7g

A: IA 7min" 7è alpe ai7r3 7m AA, Al JurAatfld’. in:

m t
7m «27:3 737v Aï, TA 7e7pwyaîmv. le» à si AZ 7g?

t a. )
AB’ 7:3 ripa d’un ne? AA ,. AB Tsrpégam Inn:-

I a. A. tau: on: 7m 1,7113 7m Aï, TA 737Payaiym. En
nife. tdfltïu. , ami Tel. lais.

nporAzt: i.
Erin «56ch 341.1443 que? Fixe, «pourriel;

fi "tu; cuirs? datiez in? tôôu’aç’ 73 :5573 73; En;

313v 1; "paumera real 73 &th 75; «pantomime,

t l l I ’ )T1 Wl’dp’ÀÇO’TQPd TQTPÆWVQ, hGWÂdo’ld Un!

A: ’ l N 1 l NTU?) T! (2170 7’11; llulfllldç nazi 796 170 T"; W7?!"-

. .’ Il N t l x ou IFilm; 175 T! 7»; "lulflldç K1! T"; wponupwnç

reclus cnim est AEZ angnlus; ergo AZ
quadratum duplum est ipsorum ex AP, FA.
Ipsi vero ex A2 æqualia sunt ipso ex AA, Az ,

rectus cnim est ad A angulos; ipsa igiturex
AA, AZ dupla saut ex AF, FA quadratorum.

Æqualis autem A2 ipsi An; crgo ex AA , A! V
quadrata dupla sunt ex AP, FA quadratorum"
Si igitur recta, etc.

a
O

PROPOSITIO X.
Si recta linea secetur bifariam, adjiciatur

autem aliqnn ipsi .recta in directum 5 ipse ex
total cum adjectâ et ex adjectâ , sium) sumpta

quadrata, dupla sont et ipsius ex dlmidiâ et
ipsius ex compositâ ex dimidiâ et adjectâ tan-

quam ex unâ descripti quadrati. i

k I
à; ai7r3 p.11; nivaypdcpiwoç 797p17wycul.

double du quarré de Ar; donc les quarrés des droites AH, E2 sont doubles des
quarrés des droites Ar, FA. Mais le quarré de Al est égal aux quarrés des droites

AE, EZ (47. I), car l’angle AEZ est droit; donc le quarré Al est doubledes
quarrés des droites At, TA. Mais les quarrés des droites AA, A2. sont égaux au
quarré de Al (47. t), car l’angle en A est droit; donc les quarrés des droites
AA, A7. sont doubles des quarrés des droites Ar, TA. Mais AZ est égal à A8;
donc les quarrés des droites AA, en sont doubles des quarrés des droites Ar,

r4. Donc, etc. « aÈ-PROPOSITION x. ” ”
1

Si une ligne droite est coupée en deux parties égales , et si on lui ajoute
directement une droite , le nuarré de la droite entière avec la droite ajoutée , et
le quarré de la droite ajoutée , étant pris ensemble , sont doubles du quarré de
la moitié de la droite entière, et’tlu quarré décrit avec la droite-composée de la

moitié de la droite entière et de la droite ajoutée, comme avec une seule droite.
:4

l
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1559174. que”: --m; Â AB nuancer» fixa nævi

75 r, nponurüw «Pi w; attiré; "mon in’ dodu;

a; BA’ A47!» En 1è Jura 75v AA, AB Te’rpdiyum

0170.4216. in: 75v aire 75v Aï , TA Ttvfayaivwr.
Hxôœ 7&9 Âmà nô r npeiou 7513B "p3; 3P-

Ode); r5, un) 111’090; in imam-if; 755v AI, IB,

la) iweëctixflmrav aii BA, EBt nul Jkai prêt! 705 E

7;? 4A mapa’AÀuÀoc 315490: ri EZ’ M Ji Toi; A 9j?

Ü . E

Recta cnim aliqua An secta sil bifariam in P,’

adjiciatur autem aliqua ei recta in directum 3A;
dico ex AA, AB quadrata dupln esse en Al’ , FA

quadratorum.

Ducatur cnim a F punclo ipsi AB ad rectos
TE, et potlatur æqualis. utrique ipsorum AF,
PB , et junganlur 3A , en; et pcr E quidcm ipsi
AA paralleln ducatur Ez j pcr A vero ipsi r5

il

P

AX
TE milita «qu’une; 5x6!» ’i 1A. K4) brai si;

vraPatMtiAouç eôôu’uç ni; ET, 2A ulÛnîaÉ ne him-

o’w Il E2 , aidwà IE2 , EZA cipat Juriv 5,947; itou

eid’iy’ mi d’y: 573 ZEB, EZA (No 5,3815) hua-n’-

n’ç tian" ai (N abri iÀaa-ro’my il (No 5903:: iz-

CÆÀÀO’FM’GI wpvrhr’rourn" ai à”): E8, ZA iu-

CaÀÀc’pævm Ëwl qui BA pipit wpwwcüwcu. E»:-

CzCAiia-Bœauv, nazi wymwrivwrar kami ’rà H ,

nul imÇttixôu ai AH.

Ken
H

rursus parallcla ducatur ZA. Et quoniam in pa-
rallelas rectas EF, ZA recta aliqua incidit El ,
anguli FEZ , EZA duobus rectis æqnales surit;
ergo ZEB , ÉZA duobus redis minores sunt.
Picota: autem a minoribus quam duobus rectis .
productif: conveniunt; ergo En, 2A productæ ad

parles BA convenicnt. Producantur, et conve-
niaut in H , cl. jungatur AH.

Qu’une droite AB soit coupée en deux parties égales en r, et qu’on lui
ajoute directement une droite tu; je dis que les quarrés des droites AA, An
sont doubles des quarrés des droites At , TA.

Du point 1* conduisons rE perpendiculaire à A8 (u. t); faisons cette’droite

tparallèle a

égale à l’uneéu

E conduisoas
à l’autre des droites Ar, r3; joignons BA, En; par le point

AA; et par le point Aiconduîsons 2A parallèle in
r15 (51. 1). Puisque la droite Ez’ tombe sur les parallèles gr, 2A , les angles
rEz, Eznæsont égaux. à deux droits (29. 1); doncJes angles ZEB, EZA sont-plus
petits que deux droits. Mais deux droites prolongées se rencontrent du côté
où les angles sont plus petits que deux droits (déni. 5) ; doue les droites E8,
2A prolongées .se rencontreront du côté tu. ProlongeOns ces droites; qu’elles
se rencontrent au point H ; et joignons AH.
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Rai Être) un êTTll’ si Aï 725113 , in irrl n’ai

7min si timi AEf tri 67:3 BAT, anti Ëfôil il flfàç

fil 1” d’airain ipse 4995; Êrnv3 inan’pz 75v 67:5

EAT, AEF. Alà si mie-â. N nul inavripat 751
(in?) IE8, EBF ficherai irai! ÊFÛÎiç-l’ 590;! tipi:

émit! si 6.73 AEB. Kai i’ml allaient; 5995?; in"

il 5716 HEP, siffleux ripa Êpôiîç nul il livra ABH.

En: Je nazi si 6:13 BAH 5903i, in 74j: in: a";
67:5 AIE, ivæÀÀàE pif. Mimi cipal il d’un AHB5

ri? 6:13 ABH Êrrlv in , dm: and vrÀwpai Il BA

vinant 737 AH irriy in. nabi", irai si 5:73
EHZ n’aident, Êwn 34552, 593i! æ; si qui; 17,3 Z,

in 7:1,P in: 7"; aima-azuriez: et? "F5; 79; l” Mimi

tipi: il 6275 ZEH finirai i0?" ËPÛÎÇ’ in tipi: Il

dm: E151 purin 737 Gui ZEHt de?! nul rhum:
si HZ WÀêUflê 7j? 2E inlv in. Karl inti in inlni

ET rjiqrA , i’a-ov irrl ml 73 aimé 13:6 ET Terflya-

vor 9:6 niai» Tif; TA TITdeàliÇ’ Toi. cipat aîné 75v

ET, TA vertige)": huitain-ni in: Toi; «27:8 7:7;
TA revendue. Toi; a; aiwà 75v Br, TA 7:70?
irrl r3 :175 13; A]? 73 if: in?) 7:7; 15A carpé-
70r91 J’rïrÀaia-uir in: 115 aira 75; Aï 71794745-

, . Ï I ’ne. Daim, uni in ter-ris si ZH 7;? 2E, l’a-av in)

Et quoniam æqualis est A]? ipsi FE, æqualil

est et angulus AEF ipsi EAF; atque recta: est
ad P ; dimidius igitur recti est utcrque ipso-
rum EAP, API. Propter cadem ulique et uterque

ipsorum FER , EDF dimidius est rectî 5 reclus
igitur est Afin. Et qnouiam dimidius recti est EDF,

dimidius igitur recti est et ABH. Est autem et BAH

rectus; æqualis cnim est ispi AFE alterne. Reli-
quus igitur AHE ipsi ABH est æqualis 5 quare et

latus 3A lateri AH est æquale. Rursus, quoniam

EHZ dimidius est recti , rectus autem est qui
ad Z , æqualis cnim est opp05ito qui ad F 3 reli-
quus igitur ZIZI-I dimidius est recti; æqualis igi-

tur EHZ angulus ipsi ZEH; quare et latus HZ lateri
22 est :gqualc. Et quoniam æqualis est 2P ipsi FA,

æquale est et ex er quadratumipsi ex FA qua-
drato. Ergo ex EP, FA quadrata dupla sunt ex FA

quadrati. Ipsis autem ex EF, TA æquale est ipsum

ex AE; ergo ex 15A quadratum duplum est ipsius
ex At quadrgto. Rut-sus, quouiam æquàlis est 2H

ipsi 2E, æquale est et ipsum ex HZipsi ex ZE. Ipsa

igitur ex HZ, 2E dupla sunt ipsiusqex E2. lpsis
autem ex HZ, ZE æquale est ipsum ex EH. lpsum

l

Puisque ÂT est égal à ne , l’angle Mir est égal à l’angle EAr (5. x.) ; mais l’angle,

en r est droit; donc chacun des angles EAr , AEr est la moitié d’un droit ( 5:2. t
Par la même raison, chacun des angles rEB, EBr est la moitié d’un droit,- donc
l’angle AEB est droit. Et puisque l’angle EBI’ est la moitié d’un angle droit, l’angle l

un est la moitié d’un droit ( I5. 1). Mais l’angle BAH est droit ( 29. l ), car il est
égal a l’angle alterne ME; donc l’angle restant AHB est égal a l’angle ABH; donc le

côté sa est égal au côté AH (6. i). De plus , puisque l’angle EHz est la moitié d’un

droit, et que l’angle en z est droit, car il est égal à l’angle opposé en r (34.1),
l’angle restant ZEH est la moitié d’un droit; donc l’angle EHZ est,égal à l’angle

un; donc le côté HZ est égal au côté ZE (6. x ). Et puisque ET est égal à rA , le

quarré de Br est égal au quarré de TA; donc les quarrés des droites Er, rA
sont doubles du quarré de TA. Mais le quarré’de A13 est égal aux quarrés des

droites Br, ra (47. t); donc le quarré de EA est double du quarré de Ar. De



                                                                     

v
w

103 LE DEUXIÈME LIVRE DES ËLEMENTS D’EUCLlDE.
Mi T3 :173 137; HZ7 si; ait-r3 717; 253. rai
19a. ai7r3 759 HZ, ZE Æmàaa’a-zai in: 735 zi7r3

73; E2. T37; il ai.7r3 751 HZ, ZE 7007 ici-ri
13 d”il’à 75; EH9’ T3 (site: 30:3 75; ’EH 3’:-

wAaÉa-lév in: 73:7 1;.71’3 Tif; El. le» d’3 EZ 15

ITA’ T3 494 iw3 1’17; EH 71794,70ch diathé-

no’r in: 705 ai7r3 757; FA, EÆcixan d’à lai 73

J713 1’17; EA J’arÀaÏa-rov 703 ai7r3 751"; Al" 7è aipat

3 l N ’ l Il.une un AE, EH 717?!!an ÎIWÀÆG’ICI in: un

igitur ex EH duplum est ipsius ex EZ. Æqualis
autem EZ ipsi FA; ergo ex EH quadratum du-
plum est ipsius ex FA. Demonstratum est au-I
tem et ipsum ex EA duplum ipsius AP; ergo
ex AE, EH quatlrala dupla sunt ex AP, FA
quadratorum. lpsis autem ex AB, EH qua-

si-
tur ex AH duplum est ipsnrum AF, IFA. Ipsi au-
dratis æqualc est ex AH quadraturfi; ipsum i

lem ex AH æqualia sunt ipse ex AA, AH; ipse

E il
P ,A Exflâ ’i1

417’575" Ars TA "TPÆWVW- To79 æ 0278 75’ igittfi ex AA , AH dupla sunt ipsorum ex Ar,

î t î E Ni A5 a En Ti’rPËWÜSW’Ç Il?" in") 7° 47" 7"; AH FA. Æqunlis autem est AH ipsi An; ergo ex AA,
renifleur. 73 (ripas aî7r3 73?; AH haleta-m’y in:

75v ai7r3 75v AI, rA. T1; d’3 «2:73: 15è AH iræ

’ t t a t A. t d î t Nen: 7d au" nov AA, Arts 7:1. (1’11 «un un

A]! quadrata dupla sunt ex nr, FA quadratomm.

Si igitur recta , etc.

AA’, AH’ËJ’mÀat’a-rai in: 75v aî7r3 75v Aï,

TA". In d’3 si AH 7g? AB’ rai il); ai7r3 75v

tAAI, AB ’rt’rpéywa dizaine: in: 759 ai7r3 .75?

Af,l’A vsrpayaiym. Eày aipd. dative, zani ni. ËEIÎÇ.

Plus, puisque 2H est égal à 2E , le quarré de Hz est égal au quarré de 2E; donc
les quarrés des droites HZ, 2E sont doubles du quarré de El. Mais le quarré de EH est

égal aux quarrés des droites Hz, le (47. 1); donc le quarré de EH est double
du quarré (le El. Mais E2 est égal à TA; donc le quarré de VEH est double du
quarré de ra. Mais on a démontré que le quarré de EA est double du quarré
de AT; donc les quarrés des droites AB, EH sont doubles des quarrés des
droites M, ra. Mais le quarré de AH est égal aux quarrés des droites AE, EH
(47. I ); donc le quarré AH est double des quarrés des droites Ar, ra. Mais les
quarrés des droites An, AH sont égaux au quarré de AH (47. 1); donc les quarrés

des droites AA , AH sont doubles des quarrés des droites At, ra; mais la droite AH
l est égale à droite-Ali ; donc les quarrés des droites AA, AB sout doubles des

quarrés des droites Ar, rA. Donc , etc. ’
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nporazts rai.

’ T2" Mitan tôÔeÎatv 7min, dru T3 33ml

a n t N . , ,. ,"tu; Mil; aux: nu ETiPO’J mon Tpnpanmr mangé:

En" opaoyaimr 3’on (in: 15 ai7I3 118 Mirai;
quina-ra; nuançant».

Erre: si 939.771 «Mû: si AB’ 3’173? 73v AB

Tepeïv, dans 73 37r3 Tir"; in; nazi 7017 i-rc’pw

7139 Tynpairm mprcxa’pmov’ BPOoyaiwov En

’f A. Y t N n."le T? 1711 TOI) Â’Hflôu Tflflfld’TO; TGTpflj’hll’ç).

A

111527094960 731p d7r3 7:7; A3 fl’rpaÉyaarav 73

ABAT, ne) fendra.» si AI in»: aussi r3 E
tupaïa, nazi 675669490 ri BE, ldl 313x30 si I’A

ini T3 z. nazi nia-Ou 797313 in si El, irai dm-
Veypaipeu 3.73 75; Al TlTPHÏWVOV 73 29, ni

PROPOSITIO le

Datam rectarn seeare , ita ut sub totà et al-

tero segmentorum contentum rectangulum
æquale sit ipsi ex relique segmente quadrato.

..

Sil data recta A3; oporlet igitur ipsam A! se-
care, itn ut sub totâ et altero segmentorum con-

tentum rectangulum æquale sit fini ex relique
segmente quadrnto.

J

Describatnr cnim ex A8 quadratum ABAP,
et secetur A? bifariam in E puneto , et jungatur
DE , et producatur FA in Z , et ponatur ipsi DE
æqualis Il , et describatur ex Âz quadratum
20 , et producatur H6 ad K; Œco An sectarn

, PROPOSITION. XI.

Couper une droite donnée , de manière que le rectangle compris sous la
droite entière et l’un’des segments , soit égal au quarré du segment restant.

Soit AB la droite donnée; il faut couper AB de manière que le rectangle
compris sous la droite entière et l’un des segments, soit égal au quarré du seg-

ment restant.
Avec la droite An décrivons le quarré ABAT (46. 1) ; coupons At en deux parties

égales au point E (10-1); joignons BE , prolongeons ri vers z; faisons E2 égal à BE
(5. 1); décrivons avec A2 le quarré le; et prolongeons He vers K; je dis que la
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a a a I Iétripée!» ri H9 lm To K01 731 En ri A8 Teleül’raI

t .H t f E A.un). 73 e, sans To u7o 7m AB, se 7eprexé-

a r Il N l a. r t N -[Leroy op nanar nov 7ouw 79) «de T"; A9

, ,rsrpcyamp.
(a tE711 yzpuéÜtî’a ri Aï 71’710!le fixas tram-ai

t t à. f1 .ra E, 7péncu-rau de 137p il AZ’ T3 apr: 1573 73:1
.

I w
Il, ZA 7tpuxo,u.way 3p807aiwav peut 700 5.73

* là. I A. tru; AE Ttrpœywou iras in) Ta; à?» rît; EZ

esse in 0 , ita u: sui) A]! , ne) contentum rectan-
gulum æquale facial ipsi ex 49 quadrato.

Quoniam cnim recta AP secatur liit’ariam in -

E, adjieitur autem ci ipsa A2; ergo sub Il,
ZA conteutum rectangulnm cum ex A! qua-
drato æquale est ipsi ex El quadrato. Æqua-

C H ZF--t
G

a B "Ha-glA rE

trie-payant». In dt si El 7j? EB’ 73 a’t’pz 573 7137

Il, 2A 7epuxéyw3r 3p037ao’vrov pin-à 7017 :573

75; AE rexpatysivou in"! Ëa-ri 1:15 :573 75; EB
Torpuyanivqo”. Mirai nô 5’73 71’123 EB in: in) ni

:373 Tôy BA, AE, 3p0al 732p si 7p3: Tl; Avenir

73 aipaa 1373 am Il, 2A [au-rai Toi] 3:73 717; AH
73’311 in) 13?; 3:73 «un BA , AB. Kozr3v densifia

13 1273 Tri; AE’ A3173v aipat 73 13:73 751i Il, ZA
mpitxéluvav ipûoyaiwoy’t i’a’ov in) tu]; c273 717; AB

empannai. Karl in: 73 pëv 573 75v Il, 2A

droite A8 est coupée en 9, de manière
égal au quarré A6.

lis autem Ez ipsi en; ergo sub rz , 2A con.
’ tentum rectangu’lum cum ex A! quadrato æ-

quale est ipsi ex En quadrato . Sed ipsi ex En
æqualia sunt ipsa ex BA, AB, rectus cnim est ad A

angulus ; ipsum igitur sub rz, 2A cum ipso ex A8

æquale est ipsis ex BA, AB. Commune autora-
tur ipsum ex A15; reliquum igitur sub r2 , 2A
contenlum rectangulum æqnale’ est ipsi ex A8

quadrato. Et est ipsum quidcm sub rz , ZA ip-
sum ’ZK, æqualis cnim est A2 ipsi 1H; ipsum

que le rectangle compris sous AB, ne est

Puisque la droite Ar est coupée en deux parties égales enŒ , que A2 lui est ajou-
tée ; le rectangle compris sous les droites rz , 2A avec le quarré de AE est égal au
quarré de EZ (6. a). Mais El est égal a EB ; donc le rectangle compris sous r2 , ZA
avec le’quarré de AE , est égal au quarré de En: Mais les quarrés des droites BA,
AE sont égaux au quarré de E8 (47. 1), car l’angle en A est droit; donc le rec-
tangle sous rz , 1A avec le quarré de AE est égal aux quarrés des droites sa , AE.
Retranchons le quarré commun de AE; le rectangle restant compris sous rz , 2A
sera égal au quarré de AB. Mais le rectangle sous les droites r2 , 2A est le rectangle
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73 2K, in yàp si A2 7:13. ZH’ 73 æ; :173 75; AB

73 AN 73 aipat ZK iras 337i 7:15 AA. Koiv3v a’up-

pprirou 73 AK’ 7105731; 4px 73 le 75 9A i’a-ov

3711”. Karl in: T3 p.31 ze T3 c573 qui; AG’ 73 d’3

9A 73 37315v AB , 39’ 73 épi: 1373 ’rër AB, ne

wtpnxélusvav ’ËpÛoyaiucv in? in) 743 3’173 7356

8A TG7P17àiVÇJ.

’FH ripa 909.731 sôes’rix ri A13 707,11."le 2174

q i r t a. ’r3 6, une To 1:73 Tan AB, se mpuxopsrov

. t .3pôayainoy in» 731933 7g? c170 75’; 9A Tri-panures.

073p Un 7min".

11901-11212 13’.

p . 7 x ’ bEv 737; deÀuyaniarç Tpiæmorç 70 c173 T’ai;

w . a a l e ’ r a.’riw œpCÀuatv www u7a1-uvcva’nç 7Àeupatç n-

I ru’ P I N I t N i Û C I!Tpat’yœvov [LHÇGI’ 95"" un 1:73 un! 111v «H. Mia"

a .
7min asprexoumv 7Àcupô’v Tsrpatyaomv, 75

tu E l ’7eprszoys’rax si; 1373 7: liai; 7m 7spr 731v d’4-

h ’ Ï
Chiant pariant itp’ sir inCÀnOsÎdatv’ u lutas-l’os

W l
7i7’ru, nazi 7M; a’L7oÀazpCatvopte’rnç ira-3; 673 7:74;

uaoe’rou 7p3ç ri? êptCAu’ç 7min.

vero eprB ipsum AA; ipsum igitur 2K aiguille
est ipsi AA. Commune atii’et’atur Al; reliqunm

igitur Z9 ipsi 6A æquale est. Et ’est quidcm ne

ipsum ex A9; ipsum vero 0A ipsum sub as ,
39; ipsum igitur sub AB, ne contentum rec-
tangulum æquale est ipsi ex 9A quadrato.

Ergo data recta AB secte est in 6, ita ut ipsum
sub AB , ne contentum rectangglum arquale t’a-

ciat ipsi ex 9A quadrato. Quod oportebat (accro.

PROPOSITIO XII.

In obtusangulis triangulis quadratum ex la-
tere obtustun angulum subteudente majusest
quam quadrata ex laLOibus obtusum angulum

.continentibus, contente bis sub nno ipsorum
circa obtusum angulnm in quad producturn
perpendicularis cadit , et assumptâ extra a per-

pendiculari 3d obtusum angalums ’

in, parce que AZ est égal (à m, et le quarré de AB est le quarré AA; donc".

le rectangle ZK est égal au quarré AA. Retranchons le rectangle commuant,-
le quarré restant le sera égal au rectangle en. Mais ze est le quarré de A6, et en
est; le rectangle sous AB, ne; donc le rectangle compris sous AB, ne eSt égal au

quarré de 6A. J Q I iDonc la droite AB est coupée en e, de manière que le rectangle compris sans
AB , ne est égal au quarré de 6A 3 ce qu’il fallait faire. f ’

. g ’ C13110150511me x11.

Dans les triangles obtusangles, le quarré du côté qui souleryl l’angle obtus
est plus grand que les quarrés des côtés qui compriment l’angle obtus , de deux
fois le rectangle compris sous celui des côtés de l’æigleobtus sur le prolongement ’

’duquçl’tombe la"perpeudienlaire , et sous la droite prise extérieurement de la

perpendiculaire à l’angle obtus. o . o-i
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E773» deAuyaiylor 7,513339" 73 ABT deÀeÎav

:9337 n’y 673 BAT 7min" , ml 3x03» 1’73 7’317 B

amatie» i7i 72’" m iuCÀuOs’Ïa’av unies-ru»; BA’

I si t ’ t a. I A I ala)» 37: 73 3173 tu; Br 7rrpatym3r faire? un:
757 3’173 759 BA, A! 7:7pwyaimv’, 75 a); 573

75v TA, AA 7epuxo,u.ivço ,3p937awitp.

E7el 7dp :3001 si TA 11’714"le à; ’17qu muai.

E At l Il 3 b A Il î x N73 A fflftuôt” 73 alpe: aura 711; TA 13-39 en; 73:;

t N - l « E N t l t4573 731w TA, AA TCTFd’yœYOIÇ m; 7a) à; 373

a

. T76; TA , AA 71pnxrptirqa 3p937wt’1’9». Kon3r

7ponri3’60 73 4’73 75’; AB’ rai. ripa: 15:73 75v

TA, A8 in: in) 737; 7s ai73 753 TA.) 3;, A];
"TPÜÆSNK K4; 74:7 tri; 75v TA , A5 73pnx3-

l a a ’ s n aLpüayuvr’lp 3. AÀÀa’t 731; [div :73 7m TA,
Li’l’E d. ’ AB in” Ënl 73 3173 75; TE, 3,383 733p il 7,33; 7554

A 7min. 737; J”: ai73 767 AA , A!) in» 73 aË73

rif; Air 73 cipd. 3273 737; TB 7971173311335 73-37

o x t ne a:371 737; 7c J73 7m TA , AB 757p1y35v31; nazi 7a;

Sit obtusangulum triangulumABT obtusum
habens BAT angulum , et ducatur a B puncto ad

TA producmm perpendicularis 8A ; dico ex
3P quadratum majus esse quam ex 3A , AT
quadrata, ipso bis sub TA, AA contcuto rec-

tangulo. ’Quoniam cnim recta TA secalur ulcunque in A

.punelo; ipsum igitur ex Il æquale est ipsis ex TA,

AA quadratis , et ipsi bis sub TA , AA contente

A A
rectangulo. Commune addntur ipsum ex A: ;

, ipse igitur 0x TA , A3 æqualia sunt ipsis ex TA ,

AA, AB quadratis et ipsi bis sub TA, AA contente

rectangulo. Sed ipsis quidcm ex TA, As æquale

est ipsum ex TB , reclus cnim est ad A angulus;
ipsis vero ex AA , AB æqunle est ipsum ex A34

ergo ex TB quadratum æquale est ipsis ex TA, A8

quadratis et ipsi bis sub TA, AA contente l’écum-

gulo; quam ex T3 quadratum quam ipse ex TA, A3

Soit lc’ triangle obtusangle ART, ayant, l’angle BAT obtus; du point B con-
duisons Ba perpendiculaire sur rA prolongé; je dis que le quarré de Br est plus
grand qtie les quarrés des côtés BA, AT, de deux fois le rectangle compris sous
ra, AA.

Car puisque la d’oite ra est coupée d’une manière quelconque au point A , le
quarré de ra cg: égal aux quarrés des droites r11 , AA . et à deux fois le ’reCtangle

compris sous rA, AA (4. a). Ajoutons le quarré commun de AB; les quarrés de
ra , AB seront égaux aux quarré; des droites ra , AA, AB , et’à deux fois le rectangle
compris sous TA, AA. Mais le quarré de r8 est égal aux quarrés des droites TA, d’8. (47 à,

cu’l’angle en A estdroit , et le quarré de AB est égal aux quarrés des droites sa , ne;
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a); I378 713v TA, AA ripzexcyiw ôpacywyiço- du?!

qui civrè 73?; TE Tta-Pni’yuvoy 75v si"?! 757 FA , AB

vrrpœyairaw ,uËÏZo’y in: , au? (Fig 67:3 75v I’A, AA

I a 1 yl n a I«maxwell? 99807.9qu. Ev 1p: Ton amCAuywnorç,
au) ni ifîïç.

,n P O T A z 1 z I7 .

A a l I t 9 d N aBr 70:; cancanai; api-yawl; 7o un n; 7m
559717 7min dwannou’cn; wàwpâç fumiger»

vl l a a. t t a t a A . Ifixez-nov en: un aman-m fanfan 787147 myu-
xoua’ôv vrÀwpÊv "7,319 du" , 71,3 mpnxapiyçn (ri;

ûmi 11 p13; vëy on?) 73v 5597m 7min 39’ tir

f N
Il niât-roc rima: , un) en; êwoÀapCavopa’rn;

a i a. I p.017°C ôvrà Tu; xaôi’rou orpin: 7p Bâti; 7min.

Etna 550745an Tpiymov qui ART 5517m! 1x"

l n7m: 795; 79: B yuw’ar, au; 37x90 aira 70W A 0’»-

A

B A
l î d d I .puna un 7" Br 1:49:10; HAN N’y» 31-: 13 «in?!

A. i I J Au NTnç’ AI Teîpayavay Man-76v in?! Tu? in un

r3, B4 n’a-payai?" 75 Ü; du?» 1’51 r3, 8A

quadrata mains est, ipso bis sub FA, AA cou-
tento rectangulo. In obtusangulis igitur; etc.

v

PROPOSITIO X111.
In acntangulis triangnlis ex latere scutum an-

gulum subtendente quadratum minus est quam
quadrata ex lateribus acutum angulnm continen- ,

tibus contente bis sub uno ipsonun cire: acu-
tum angulum in quod perpendicularis cadit,
et assumptt intus a perpendiculari ad acutum
angnlum.

Sil acutangulum triangulum ABI’ acutum

habens ad B angulum, et ducatur A puncto

F

ad Br perpendicularis 4A; dico ex Ar qua-
dratum minus esse quam ex r3, RA qua-
drata, ipso bis sub F3, BAgcontcnto rectaugulo.

wçuxopdwp riponuvîqv.
n

donc le quarré de r8 est égal aux quarrés des droites m, An, et à deux fois le
rectangle compris sous rA, AA ; donc le quarré de. r-B est plus grand que les quarrés
des drOItes rA , AB de deux fois le rectangle sous rA, AA. Donc , etc.

PROPOSITION X111.
Dans les triangles acutangles , le quarré du côté qui soutcnd un angle aigu

est plus petit que les quarrés des côtés qui comprennent cet angle aigu , de deux
fois le rectangle compris sous le côté de l’angle aigu sur lequel tombe la perpen-
diculaire, et sous la droite prise intérieurement de la perpendiculaire à cet angle aigu.

Soit le triangle acutangle ABr ayant l’angle aigu en B; du point A conduisons
sur la droite Br la perpendiculaire AA; je dis que le quarré de Ar est plus petit
que les quarrés des droites rB , BA, de deux fois le rectangle Campris sous IB, BA.

15
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x t s in I I 0 a! xE7": 701? moud n rB 117,lele a; "aux: un.
76 A" 7è aipz enivrai 757 r8, -BA Terpaiçwa in;

fi b A. x f x A: F ien: 79: 7s à; une un: rB , 8A mpnxapevqi op-

N bNGoywviq) mi a; aivrà qui; Al" ’rz’rpwyaivço. Kawa

I l i b N I b l,«pou-12109:» Ta un 7m; AA Tt’rpzywoyt 70L op:

l Dl babri Tôy r13, 8A , AA Teîpœywra me in: au; 11

æ); 67:3 rôr TE , BA wspuxopivg» 5906701:in un)

A

Quoniam cnim recta P3 secta est utcunque
in A; ergo ex F8, BA quadrata æqualia suut
et ipsi bis P3, BA contento rectangulo et ipsi
ex A? quadrato. Commune addatur ex AA
quadratum; ergo ex r3 , BA , A4 quadrata
æqualia sunt et ipsi bis sub P3, RA contento
rechngtdo et ipsis ex A4 , AI’ quadratis. Sed

B A
707; cnim; 75x! AA , At nmycairolt. AÀAÈ fait
ph du; 737 BA, AA i’o’ov in? 73 «in?! 75; AB,

Épûû 7è? si «pas 1’97 annuler 707: fi abria 759 AA,

, AI i’atov ira-H Tri 317:3 75541” rai «zip: ciré 75:: r3,

BA in: ion-i 743 T! «27:3 qui; A? a) 7:15 Il; Cri
7575 r3, BA’ «En: pivor 1’35 abri Tif; Aï iÀlTle

in: 157 livré Tôy TE, BA n’rpat-ya’mv , un; (Pi;

(en?) 757 TE, 3A nepuxopirq» ipûo’yaviqr Er sipo.

ni; ifuyuriolç, un? ni i552.

r

ipsis quidcm ex 3A. AA æquale est ex A! ,
reclus cnim est ad A angulus; ipsis vero ex
AA, A? æquale est ipsum ex AV; ipsa igitur
ex F8 , BA æqualia sunt et ipsi ex AV, et ipsi

bis sub P3, RA; quare solum ex A? minus
est quam ex P8, 3A quadrata , ipso bis sub
r3, BA contento rectangulo. Ergo in acutan-

gulis, etc. I l
Car uis ne la droite r3 est cou ée d’une manière elcon ne. au ointA les

P q P P squarrés des droites r13, 13A sont égaux à deux fois le rectangle compris sous
rB , 8A et au quarré de Ar (7. 2). Ajoutons le quarré commun de Au ; les quarrés
des droites T8, BA, AA seront égaux à deux fois le rectangle compris sous r3, BA,
et aux quarrés des droites AA , At. Mais le quarré de AB est égal aux quarrés des
droites BA, AA (47. I), car l’angle en A est droit, et le quarré de Ar est égal aux
quarrés des droites AA , At ; donc les quarrés des droites rB , BA sont égaux au
quarré de Ar et à deux fois le rectangle comprisisousçrB, 8A; donc le seul quarré

de Ar est plus petit que les quarrés’des droites r13 , BA de deux fois le rec-
tangle compris sous r13 , BA. Donc , etc.

. 441
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HPOTAî 12 "V.

T115 MM: eôôuypaimxp in: Tt’rpai761’07 eu-

Nevada.
lia-ru 73 Joôiy eôedypawov 73 At à? N un";

A tôeuçpailzpçi i’o’av Terrpciyway d’un-timorûu.

Zona-rirai çuip’ Tl; A sôûug’pd’ppçu irov arap-

aAAnÀo’ypappov ipecgiainav 73 BA’ sipiv car in

finir a; BE 7:5 15.500076; air si,» 73 innaxaiy. Zur-

irra-rau 7è? 7;; A tieuypcz’ppç ici-or renégate!

PROPOSITIO XIV.

Dato rectilineo æquale quadratum consti-
tuere.

Sit datum rectilineum A ; oportet igitur ipsi
A rectilinco æquale quadratum constituere.

Constituatur cnim ipsi A rectilineo æquale
parallclogrammum rectaugulum BA. Si igitur
æqualis est DE ipsi E4 , factum erit proposi-
tum; coustitutum est enim ipsi A rectiliueo

9

AB nez
. r7è RA" si «Pi cri, piot 75v DE, EA pailler Ërn’r.

Erre MEIIZŒV ri BE, nui ËchCÀria-Gœ t’ai 73 Z,

ni nia-0a en; EA in Ii El, nui requiem» si B2
fixa xç’rè si H, un) xiv’rplp piv’ Té? H, J71-

niipet-n à 31’) 757 H3, HZ 5540:6wa unifia

robez, au) iszCNicÛw si AIE ivri 73 e, un)
i imëuixaæ a; H6.

En) ai)! 259:7: a; BZ 11’174qu! si; ,uiv in ira-rai

x Q Ü b b b’ro H , tu; J? une: gara. sa Et 70 cipal rimai 7557315,

A

æquale quadratum BA 5 si autem non , nua ip.

sarum ne, 2A major est. Sil major DE, et
produeatur ad Z, et ponatur ipsi HA æqualist
zzz, et secetur BZ bifariam in H, et centro
quidcm H, intervallo vcro unâ ipsarum un,
HZ semicirculus describatur nez, et produ-
catur AE in 0, et jungatur H0.

Qnoniam igitur nz secta est in æqualia quià

dem in H , in inæqualia vero in 2;; ergo sub

PROPOSITION XIV.
Q

Construire un quarré égal à une figure rectiligne donnée. p
Soit A la figure rectiligne donnée; il faut construire un quarré égal à cette

figure rectiligne."
Construisons un parallélogramme rectangle BA égal à la figure rectiligne donnée

A"(45. I), Si ne était égal à 15A , on aurait fait ce qui était proposé; car le quarré
m’aurait été construit égal à la figure rectiligne A. Si cela n’est point,-l’un des

côtés BE, 15A est plus grand que l’autre. Que 13E soit le plus grand , irolongeonsnle

vers z , et faisons El égal à en (5. I); coupons Bleu deux parties égales au
point H; du centre H et d’un intervalle égal à l’une des droites HB, Hz, décrivons

la demi-circonférence Bel (dem. 5’); prolongeons AE verse, et joignons ne. i
Puisque’Bz est partagé en deux parties égales au point H, et en deux parties



                                                                     

ne LE DEUXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUOLIDE,
El mptexépevov Épeoyainovlunai 7-63 aimé 15; H5

Terpaydvou l’a-av in) tu; niai 75: HZ Terpayaiyq.

11m fi il HZ tr? flet 73 ripez ôflà 75:! 13E, El
[li-rai. 7-06 rimé qui; H5 Yen in) réa" aies-à 7:7; ne.

T93 (li lime 75; H6 in irri. qui 5.713 7&5? 9E, EH
TéTPdiyüyd.’ qui ripa (lflà 15v 8E, El [and 703

éfrit 1’533 HIE l’en in? 707; abri: Tôr SE, EH.

Korvàv aiçppticôw 73 3m23 vil; HE n’rpciyuvov’ 7m:-

BE, EZ contentum rectrngulum cum ex H!
quadrato æquale est ipsi ex HZ quadrato. Æ-
qualis autem HZ ipsi H6; ipsum igitur sub DE,
E2 cum ipso ex H8 æquale est ipsi ex HO. Ipsi

autem ex ne æqualia sont ex en, EH qua-
drata; ipsum igitur sub DE, Ez cum ipso ex
HIE acquale est ipsis ex en, EH. Commune au-
fcratur ex HZ quadratum 5 reliquum igitur sub

A8

’ r«à! cipat 78 67:3 751 RE , El vrspttxipwoy àPBDyhl-

nov 7ere! in) 76 inti 75; E6 rem-payante. Mini.
qui étui 781 BE , El qui 67:3 757 Bi, EA ilet’ô, in!

pair 2E Tif EN Té clip: 8A WQPEÂÂNÀÉ)P1WO!’7WY

.Ëni 14; c173 rit": 95 TH’PÆWVÇ. 1m (Pi r5 BA ce;

A silôuypaippq’ xai5 qui A ripa eüûuypu’msoy l’a-or

irri 74? Écrit 717; ES aimypzçapiwp TiTPn’yûll’ç’.

TE «:91 flair" «En; flippa 72:5 A in! rapai-

7ævor swing-nu, via abri: qui; E9 bandoné-
par". 07H? Un retînt.

32, En! contentum rectangulum æquale est ipsi

ex ne quadrato. Sed ipsum sub DE , El ipsum
sub 3E, 15A est, ’æqualis cnim est E2 ipsi 15A ;

ergo 3A parallelogramtnum æquale est ipsi ex
917. quadrato. Æquale autem est Bd ipsi A rec-

tilineo; et A igitur rectilineum æquale est ipsi
ex E0 descripto quadrato.

Ergo dato rectiliueo A æquale quadratum
constituitur ex 0E descriptum. Quod oportebat
faccrc.

inégales au point E; le rectangle compris sous BE, El avec le quarré de H! ,
est égal au quarré de Hz (5. a). Mais HZ est égal à Hg; donc le rectangle com-
pris sous se , El avec le quarré de ne est égal au quarré de ne. Mais les
quarrés des droites 6E, EH sont égaux au quarré de H6 (47. 1); donc le
rectangle compris sous RE , E2 avec le quarré de HE , est égal aux quarrés de
droites 8E, EH. Retranchons le quarré commun de HE; le rectangle restant.
compris soya ne, El sera égal au quarré de Eva. Mais le rectangle compris sous
se , El. est le rectangle compris sous ne , EA, puisque la droite 52 est égale a
la droite-15A; donc le parallélogramme Ba est égal au quarré (le SE. Mais BA est
égal à la figure rectiligne A; donc la figure rectiligne A est égale au quarré de Be.

Donc le quarré décrit avec E9 a été construit égal à la figure rectiligne dounée

A; ce qu’il fallait faire. N

un ou DEUXIÈME LIVRE.

,-i-.-»---



                                                                     

EUCLIDIS
ELEMENTORUM’

LIBER TERTIUS.
.O’POI.

Ï4’. In: minai flair, au ai chaînon»: iras.

r I I à f s I æ l Il s Isur" . u on m tu un tampon un: ne".

tu V
3’. E5831: 1:60.00 içaiw’rwôcu Âéyrnu, un;

! I a l x s l s r17170,14"! un zoulou un thatAAopevn ou reyvu

b ’ Ï b Î I a1’01 une» un purin»: pep» .

7’. laina: hammam eiAAtiÀm Aiyor’rat, si
,

Tl"; ciméjterol «Daim et; refirent" ailantes.
9’. Ev alun,» l’a-av cirrixew àflèil TOC-Itir-rpou

x w I si g s x A. I o 90095111 layerai, "au au un un 3:"er m

a l l I r q-uarra; lutes-rot 470149941 inti «W.
O

DEFINITIONES.

z l. Æquales circuli sont, quorum dimetri
suut ; vcl quorum quæ ex centris æquales sunt.

2. Recta circulum tangara dicitur, quai tau-
gens circulum et producta non secat circulum

in ueutrâ parte. p
5. Circuli tangcre scse dicuntur, qui ses:

tangentes non sese secant.
4. ln circulo æqualiter distare a centre recta

dicuntur, quaudo ex centre ad ipsas perpen:
diculares ductæ æqualcs sunt.

LIVRE TROISIEME e
DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

a

DÉFINITIONS.

r. Les cercles égaux sont ceux dont les diamètres sont égaux, ou ceux dont
les droites menées des centres aux circouférences sont égales. t ’

a. Une droite, qui touchant un cercle, et qui étant prolongée ne le coupe
point, est dite tangente à ce cercle.

5. Les cercles qui ne se touchent et qui ne se coupent point, sont dits
tangents entr’eux.

4. Dans un cercle, on dit que des droites sont également éloignées du centre.
lorsque les perpendiculaires menées du centre sur ces droites sont égales.
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I , d ti. MsTCov «fi ÂWËXUV hymen, i9 m n ,utÉÇ’m

influa; m’wru.

I w I s x t I a.ç- . Ultimes nunc!) un To "gazonna! mn-

- I I x 7ne; du me tueriez; au: rancho 7119199911115.

t ’ x k IC. fissipare; «il 7min sont n mplsxopsrn

. ’ Ï l b l Iune 7e mâtiez; un XUKÀOU mpæepuuç.

l I l I î x Il î b hn. Ev 7,11.!!thle à panet 277w, 0117 un ru;

I N Nrepentie; Toi] rpnpatroç mofla w amatiroit nazi

s s a n a x t I n. 3 I r! r î x. am 107w un en repava: ra; mon; "7:44 en:

A: ’ v-z A fBais-x; ne unipare; smëwpcûwnv "39":: , u

I j Ü t N 3 :14 N I Nmiasme-mm 7mm une Tsar tmçuxûawœr meam.
l0’. 074v Pi ai mplixawou 7m 760*117 «3025:4

I I I î IairoàaguCæimei 71m neptçtpmw, m mit»; À:-

I t I7:74: BtCnnerau n 74mn.

I N b Îi. Tollttlç N nanan iniv , c711 mm Tél zw-

p. a r r I I7P?) vau nu’zMu touareg: yuwu’ , ra mpuxo-

A: b N
peut exulta: riflé 7e 75v 7M 7min WEPIIXOUWV

, N b h C I Î I i F4meneur un en; anoAmCavcpemç un anar m-

puptpu’atç. p
I I I , m b I lsa. 0,40m Tympan; zoulou ont rat J’exe-

I Dl fi I 6’ A. t I il 7 I[un glaviot; mac n w et; au 79mm tout amm-
Àcuç de].

5. Magis autem distare dicitur en in quam
major perpendicularis incidit.

6. Segmentum circuli est contenta figura et
ab recta et circuli circumferentiâ.

7. Segmcuti autem angulus est, qui conti-
netur ab rectâ et circuli cireumferentiâ.

8. In segmente autem angulus est, quando’

in circumfereutiâ segmenti sumitur aliquod
punctum, et ab ipso ad terminas recta: quæ est
basis segmeuti conjunguntur rectæ , contentus
augulus ab junctis rectis.

9. Quando autem continentes angulum recta!
assnmuut aliquam circumferentiam, illi dicilut
insisiere angulus.

Io. Sector circuli est, quaudo ad centrum
circuli positus est angulus , contenta figura et
ab angulum continentibus rectis et assumptâ
ab ipsis circumferentiâ.

tI. Similia segmenta circuli sunt, quæ ca-
ïmans angulipiunt æquales angulos; vcl in

æquales inter se suut.

5. La droite sur laquelle tombe la plus grande perpendiculaire est dite la plus
éloignée du centre.

6. Un segment de cercle est la figure COmprise par une droite et par une cir-
c0nférence de cercle.

7. L’angle du segment est celui qui est compris par une droite et par une cir-
conférence de cercle.

8. L’angle dans le segment est l’angle compris par les droites menées d’un

pointprisdans, la circonférence du. segment aux extrémités de la. droite qui est
la base du segment.

9. Mais lorsque les droites qui comprennent l’angle embrassent une portion
de la circonférence, cet angle est (lit appuyé a la circonférence. I
. Io. Un secteur de cercle est une figure comprise entre deux rayons qui font un

angle au centre et la portion de la circonlérence qu’embrasseut ces deux rayons.
u. Les segments (les (renies sont semblablrs, lorsqu’ils reçoivent des angles

égauxou lorsque les angles qu’ils contiennent sont égaux entr’eux.
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HPOTAîIE et.

To3 «infirme; minou ri xiyrpcv tiapei’y.

lia-705 rishi; xdxÀcçé ABP Je? d’à 705 ABl’

minou 73 «imper rôptii’.

Hxaal ru; si; alunir ai; grogna nieriez ai A]! ,

A ’ I b b r» b 7 xun: renaudai «fixa une ra A rupteur, un 17:0
mon? A et? AB 7173; ôpûà; 5’wa Il TA, nazi fripât.»

i7ri ri E, inti renaud-94s il r13 Fixes aurai 73 2’

l A: I
A271» in ri Z xivrpov ini un ABT xwütau’.

Mti flip, il): ti hlm-ràv insu 75 H, mi
imëw’xtiœmv ai HA, HA, H3. Rai irai Ï?»

émir Il AA 737 AB, nanti J1 Il AH, «Na au; ai
AA , AH dur-i mais HA, AB inti n’ait, inca-ipsi.

inn-ipq, nazi Béetcti HA Bain: 7:5 HB Écrit inti,

in Itiy’rpon 7è? 705 H5’ 7min ripa il inti AAI-lwan’qt

fit. ..

119

PROPOSITIO I.

Dati circuli centrum invenirc.
Sit datus circulus A)"; oportet igitur A81"

circuli ceutrum invenirc.
Ducatur aliqua in ipso ulcunque recta AB,

et secetur bifariam in A puncto , et a A ipsi
AB ad rectos ducatur FA , et producatnr in E ,

et secetur TE bifariam in z, dico z centrnm
esse ABF circuli.

Nou’cnim, sed si possibile ait H, et jun:
gantur HA , HA , H8. Et quOuiam æqualis est
AA ipsi AB, communis autem AH , duæ uti-
que AA, AH duabus HA , A8 æquales sont ,A
utraque utrique, et basis HA basi H3 est æ-
tqualis , ex centre cnim .H 5 angulus igitur AAH

PROPOSITION PREMIÈRE.
Trouver le centre d’un Cercle donné.

Soit ABr le cercle donné ; il faut trouver le centre du cercle ABr.
COnduisons dans le cercle une droite quelconque AB, partageons-la en deux

parties égales au point A (Io. I); du point A conduisons m perpendiculaire à
AB (I I. I), prolongeons ra en E, et partageons rE en deux parties égales en z ;

je dis que le point z est le centre du cercle ART. ’ *
Que z ne le soit pas, et que H le soit, si cela est possible. Joignons HA,

HA, un. Et puisque AA est égal à AB et que AH est commun, les deux droites
AA, AH sont égales aux deux droites HA, AB, chacnne à chacune; mais la
base HA est légale à la base H3, car ce sont deux rayons (déf.’15. l): donc
l’angle AAH est égal à l’angle une (8. I). Mais lorsqu’une droite tombant sur
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si? 67:3 HAB in ion-5’15. 071v J3 s59e71 i7r’

çuilà! ":9070: fait; ipeëîç paria; in; inui-
Aauç 71’015, 5909i inti-ripa 75v Ïnw7 yuwâv Éniv’

ôpesi aigu infini 157:3 HAB. 567i «fi mi si 673

ZAB :5th in n’ira il 67:3 ZAB ôvrà HAB, psi

haïra» si gazons, 3m.) ici-rit &Nva-ror. 01::
cipat 73 H m’wrpw in) 1’017 ABr minou. 0,140112);

N (Mêmes, 31-4 MIN aimé n ràûy 70:7 Z.

angulo HAB æqualis est. Quando autem recta

in rectam insistcns dcinccps angulos æqunles
inter se facit, rectus uterque æqualium est ;

V rectus igitur est HAIE. Est autem et ZAB rec-
tus; æqualis igitur est zAn ipsi HAIS, minor
majori , quad est impossibile. Non igitur H
centrum est. ABF circuli. Similiter autem os-
undemus , neque aliud quoddam præter z.

Ergo z punctum est centrum ABP circuli.
. Quod oportebat facetta.

T5 Z n’ira npsîov xivvpos ini fait" ART tui-

xÀou9. 074p Un «baïram. I

HOPIËMA. COROLLARIUM.
Ex hoc uüque evidenl est, si in circula

recta quædam rectum quamdam bifariam et ad
px; 7,7; flyyognç :4717; fin", "a gy’gÀouIÏ. rectos secet , in secante esse cenlrum circuli.
v . I Il Û li IEn A: foufou çanpc’w, on un iy nous. cô-

r-a - n à un: r s t a et I8m: 7:; maintînt: fixa au arpcç op a; 7mn,

une droite fait avec elle les angles de, suite égaux, chacun des angles égaux
est droit (défi 10. 1) ; donc l’angle HA]! est droit. Mais l’angle ZAB est droit; donc

l’angle un est égal à l’angle BAR; le plus petit au plus grand, ce qui est
impossible. Donc le point H n’est point le centre du cercle ABr. On démOn-
irez-a semblablement que tout autre point, excepté z , ne l’est pasr i

Donc le point z est le centre du cercle. Ce qu’il fallait faire.
)

COROLLAIRE.

De la il est évident que si dans nn’cercle une droite en’ coupe une autre
en deux parties égales , et à angles droits, le centre du cercle est dans la secante.
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nec-ricin: 8’.

b ’ b A. l A» IEnv-zonant: in; Tu; mpwtpciat; Amphi-ho w-
xâvnt 6114971, â i7ri rai aôrè’ tupaïa infeu-

Il a Il! y t p ou :770,14er tuent: un; 71:61:71: 100 zoulou.
Etna mitan; 5 au; nul Ë?!) 73: mpwtpu’ac

sui-roi; mitigea No 709461713 nantît: 73m, B’ Àiya

î b ’ N31-1 in «ivre 7°C A mi 70 B imaywpîvn Queue:

Ç 1’73; 7101774: 70:7 minou.

Mil wifi, à»: si fournir, marri?» in); à; il

AEB, ml nimbent r3 gin-par 705 ART miaou ,
nul l’a-ra 13 A, nazi iwsÇJxem-ay ai AA, 48,

ml 435x80 Il AZE3.

Karl imi in ic-filni AA 7? AB, in il): ml .
7min Il 673 AAE 75 Jwà ABEt nui inti 17176-
rou "CAME [du wÀcupal WPomCt’CÀu’ral si AEB,

C
PROPOSITIO Il;

Si circuli in circumferentiâ isumantur duo
quælibet punch , hæc punch conjunget’ts recta

intra cadet circulum.
Sil circulus ABI’ , et in circnmferentià ipsins

sumantur duo quælibet punch A , B; dico ab
ipso A ad B conjunctam rectaxn intra cadere

circulum. -

E INon, cnim , sed si possibile,’cadat extra

ut un , et sumatur centrum un circuli , et
sil A , et jungantur 4A, AB, et ducatur AIE.

et l ’ l VEt quoniarn æqualîs est AA ipsi AB, æqua-

lis igitur et angulus AAE ipsi ARE; et quoniam

trianguli AAÈ mon: lotus Ann producitur,
0

PROPOSITION’II’.

Si dansune circonférence de cercle, un prend deux points quelconques, la
droite qui joiudg ces deux points tombera dans le cercle.

Soit le cercle ABr ; qu’on prène deux points quelconques A, 8,,dans sa cir-
conférence; je dis que la droite menée du point A au point B; tombera dans
le cercle.-

Car que cela ne soit point, et qu’elle tombe en dehors, si c’estpossible. comme

AH; prenons le centre.du cercle ABr (t. 5), qu’il soit.A, ioignons AA, AB, et

menons AIE.
Puisque AA est égal à AB, magnans est égal à l’angle ARE (5. 1); et puis-

Qtte l’on a prolongéiun côté AEB du triangle AAE, l’angle A28. est plus grand

16
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parfais 594d 676 AEB 7min 75; 675 AAE. In
à 5’673 AAE a"? (ma ABE’ [suifer alpe si (un)

AEB 75; 6713 ARE. T73 «il suiv perfora 7min
il miCuv vrÀsUpni..ôaro’rtivw ’14ij tripot si AB

rît; AE. In il à au 7,? nz- purot: «in à 42

fi; AIE, il haïr-ra! 75; perforas, 37np in»
’cîtllirwrov. 01’»: in si abri 703 A ivrl «à B im-

Çwyvupiyn 11:06: 31:75; mafia: 7017. uhlan.
Quoi»; 63’: 4315011.", in wifi la; 167:7; 75k

1 a t Il N l Il lWIPIÇIPUGÇ’ un; up: marra. En apr: xu- .

- x li 4.flou, au: fanfan.

l’IPO’I’Azli 7’.

I

I a l t 1’ r u ,finir Ë! sont,» matît: ne du 703 Inn-pou w-

l A h *9.74, 71m [tu à; Tao tain-Pou fixa. 72”03: , zani

major igitur est AEB angulus ipso A1413. Æ-

qualis autem ME ipsi A1315; major igitur est
A!!! ipso ARE. Majorem autem angulum majus à

latus subtendit; major igitur est A3 ipsâ AB.
Æqualis autem An ipsi A1; major igitur est A1

Q

E
Û

ipsâ A! , minor majore, quod est impossibile.

Non igitur ab,A ad B conjtgtcts recta extra
cadet circulum. Similiter ntique ostendemus ,
neque in ipsam circumferentiam; intus igitur
cadet. Si igitur circuli , etc.

o .PR’ÔPOSITIO tu.

’ c 1’ o . jSI in Circule-recta aligna per centrum rec-
tam aliquam non per centrum bifariam sccet ,

que l’angle AAE (16. 1). Mais’ l’angle AAE est égal a l’angle A315; donc l’angle

AEB est plus grand que l’angle ARE. Mais un plus grand. côté soutend un
I. plus grand angle (18. 1),- dopc AB est plus grand que AIE. Mais AB est égal a

AZ ; donc AZ est plus grand que. A15, le plus petit que le plus grand , ce qui est
impossible. anc la droite menée du point A au point B ne tombe pas hors du
cercle. Nous démontrerons semblablement qu’elle ne tombe pas dans la. cir-
conférence; donc elle tombe en dedans du cercle. DOnc, etc.

.flPPtOPoslTION 111.

Si dans un cercle une droite menée par le centre coupe en deux par-
ties égalesune droite non menée par le centre, elle la coupera à angles
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t 1 t a i l x s x ’ t 1 t 1"pas 999:1; au"! "par un: sur «po; open; au-

i l t r r t Ien ripent , au fixa aux)" 74.1414].
9En» miam; 5 ABI’, nain 1575 9686125 au;

A N I N
in: nu tampon si TA vieillir 71m fait Éloi, un

r t I 1’ t t axsyrpw 7m A13 «Fixez 1’447er nous: fra z fuyant

4 t t I t n t IAna on sa: wpoç open; 1012W ripant.

l l A.EiAtipOw yap To uir-rpor TOU ART 161A40 , tutti

d A V b 3 tun» 70 E, un: tmëtu’gfiœnr ai BA, EB.

o
Karl in; in irriy si AZ 137 ZB, agami Æ; si

2E, No du! finir l’a-au ski”, irai .Baiauç si EA

Bain: ni EB in, 7min cipz3 1l dard A215 7an-
n’çt 737 rivât-:213 in: ifs-if. Oran «Pi «3917:: in:

"ladin natation rai; îçsfil’; 7min; in; oints,-

Mu; 791:5, ripait inatfl’pat 75v in" gaudir inir’

5p9rijpat inir inca-ripa 757 15ml AIE , 132154. H
TA ripa J’ai rail m’rrpau 03m5 Tir A]; mi J’ai

nô m’y-mou «leur «il»: réarmons, nazi 71713; âp-

et iad rectos ipsam sccat; et si eam ad racé
tos secet, et bifariam ipsam secat.

Sil; circulus. A31”, etfin ipso recta aliqua FA

pcr .centrum , rectam aliquam A3 non pcr cen-
trum hilariam secet in Z puncto; dico et ad
rectos ipsum secare.

Sumatur cnim centrum ABI’ circuli, et sit

E; et jungantur BA, 23.

a . aA

Et quoniam æqualis est A2 ipsi Il, commu-
nis autem ZE , duæ utique duabus æquales surit ,

et basis EA basi El! æqualis ;.angulus igitur
A22 angulo EZB æqualis est. Quando autem
recta super rectant insisteras deinceps angulos æ-

quales inter se facit, :cctus uterqueragqualium
angulorum est 5 reclus igitur pst uterque ipsorùm

AIE, 32E. Ergo FA per centrant ducta ip-
sam An npn per centruin ductam se-
cans , et ad rectos ipsam sceat. Ot a x 6 I0a; au-nw 1mm.

droits; et si elle la coupe à angles droits, elle la coupera en deux parties

égales. I à , .Soit le cercle ABr ; que dans ce cercle , la droite ra menée par le centre coupe
en deux parties égales au point z la droite AB non menée par le centre; je

dis qu’elle la coupe à angles droits; » a, v
Prenons le centre du cercle ABr (1. 5); qu’il soit E, et joignons BA, En.
Puisque :42 est égal à 213, et que la droite le est commune, deux droites sont

égales à deux droites; mais la base 15A est égale à la .base E8; donc l’angle
AIE est égal à l’angle EZB (8. 1). Mais lorsqu’une droite tombant sur une autre
droite fait les angles de suite égaux éntr’eux, chacun des angles égaux est droit;
donc chacun dés angles AIE, BZE est droit. Donc la droite ra, menée par le centre,
et qui coupe’en deux parties égales la droite A8 non menée par le centre, coupe
aussi cette droite a angles droits.



                                                                     

n

La], LE TROISIÈME LIVRE DEqÉLÉMENTs D’EUCLIDE.
mai. N aux) 7 si TA valvjAB aplat riflai; flib-

I I Il x l a t I a. l"Ter A171» on tu à a au?" 71,41", "a?
in", in i’cuirrir 1j AZ si? ZB.

A: b ’ N Ï , A VTan gap un" uranwcrôwrur, ont: un

. N Üinlr ris EA 7p EH, in irri tuai 7min u

a. e e c t575 BAI 7p nm) EBZ. En: «Pi un) 5901i" in"

Sed et TA ipsam A! ad rectos secet; dico et
bifariam ipsam secare , hoc est, æqualem esse

Az ipsi ZB. .Eisdem cnim constructis, quoniam æqualis
est EA ipsi EB , æqualis est et angulus EAZ l si

au. Est autem et rectns AIE recto au arqua-

. * r4EA . Z B a, a AA23 5’395 :ro 5738215 leur No cipal) "bavai, in:

qui BAI, EZB qui; duo 7min; à") 7011,11; Â
in; imanat, mal [du wàeupalr p.1; wAsupâ
in", nantir finir fin El, Ôwortivoumy ôwà
pian 757 lm! panât 1.1i qui; Mimi; sipa
nitratai; nil; Mural? wÀsupatTç lira; iEsr in
:94 il Al 7j; ZB. liais «fifi i1 urinai, tuai rai i535

C 1

O

lis; duo igitur triangula surit EAZ, un duos
angulos dtmbus angulis æquales habentia , et
unnm lotus uni lateri æquale , commun: ipsis
E2, subtendens unnm æqnalium angulorum ;
et reliqua igitur lattera reliquis latetibus æqnalia

babebunt; æqualis igitur est Al ipsi Il. Si igi-
tur in circule ,I etc.

Mais que la droite ra coupe la droite AB à angles droits; je dis qu’elle lit coupe
en deux parties i égales , c’est-à-dire que A2 est égala zs.

" Faisons la même construction; puisque 15A est égal à E8, l’angle EAZ est égal

à l’angle 58215; 1). Mais l’angle droit AZT: est égal à l’angle droit 8215; donc

EAZ, E23 sont deux triangles qui ont deux-angles égaux a deux angles, et un
côté égal à un côté, c’est-à-dire leur côté commun E2 , qui soutcnd un des angles

régaux; donc ces deux triangles auront les côtés. restants égaux aux côtés restants
(26. 1); donc A2 est égal a 23. Donc, etc.»

(iw--.- -... -, 4
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nporAztz æ’.

’ i N Ifinir :V’IJXÂGIO J’tio wagon réunion! aimantin,

[si J’uî 70:7 xiwrpou oscar 01” 751.4700017 aiÀNiÀaç

(fixa. V . I ,a ’ . t x a a a. NErre! miam; 0 ABTA, un n dans J’uo mon."

. 0 9 0 t tsa: AT, BA TlMYlTaM’œV aluni; nm: 70 E 0’11-

1» l t 0 a. I q 1 n a[1.0101 , pt» J’m un llV’fPofl curait A070 on ou

ripvourn Émile; fixa. ’

’ Ei flip flaveur», ruminant sinisa; J’ixa,
(in: in" d’un suiv pi! Ali 7j? ET, Tri! J’i 8E 7j?

JEA’ un) chipe» 73 tin-payant? ABTA minou ,

niai in» qui Z, nazi imÇw’pLBa si ZE.

îmi car 06063 ne J’ai 7017 zain-pou si 2E ni-

dgïaiv 71m a»; J’ai 703 uivrpou’ Tir AT J’ixz

p a t a’ t I t I N a t il71,157", un apr; office dans reput open un

l

PROPOSITIO 1V.
O

Si in circulo duæ rectæ sese secent, non par
centrum ductæ, non sese secabunt bifariam.

Sit circulns ABT’A , et in ipso duæ rectæ AT,

3A sese secent in E puncto , non per centrum
ductæ; dico non eas sese sccare bifariam.

Si cnim possibile , sese secent bifariam, ita ut

-æqualis Sit A; quidcm ipsi ET, et .32 ipsi
EA; et sumatur centrnm’ABPA circuli, et sit

z , et jungatur 22.
Quoniam igitur recta aliqua 2E per cen-

trnm rectam aliquarn AP non per centrum
bifariam sccat , et ad rectos ipsam secat;

Q
PROPOSITION 1V. ’

Si dans un cercle deux droites non menées par le centre se coupent, elles"
ne se coupent point en deux parties égales.

Soit le cercle ABI’A, et que dans ce cercle les deux droites Amas, non
menées par le centre, se coupent au point ne je dis qu’elles ne se coupent

"point’en deux parties égales. ’

Car si cela est possible, qu’elles se coupent en deux parties égales, de ma-
nière que AIE soit égal à ET, et DE égal à 15A; prenons le centre du cercle Aura
(1. 5), qu’il soit le point 2 , et joignons 215.

Puisque la droite 215, menée par le centre, coupe en deux parties égales
la droite Ar non menée par le centre, elle la coupera à angles droits (5. 5);
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ira-b!!! Il 67è ZEA. mon, inti sdôsïat’ au; Il ZE

ideeïéy 71m qui! BA [si J’u’. 703 ninpau J’I’xat

I x t a t 1 a l r I t Il 5lupus, un 7go; opôzç un" 7mm. open apd

à .

si ôvrà 2E3. EJ’u’xôn J’i uni si 573 ZEA ËpÛIit in sipo:

dm) ZEA tri? 671131158, 56 iAa’T-rur 7:5 1291:0",

mp ira-in êvarcv. 06x cipaai AT, BA Tiproutrn
aAÀIiAaç J’I’xa. Eair ripas ir dans», real si iëiiç:

c

I
q
0

nporAzIx 1’.

Bai! N0 x6001 ripions n’MtiÀOU; , «in inca

adrôy’rà «.573 xii’rpsr.

A150 yaip x6010: n’utBT , TAH Seprt’rwmv ciÀ-

Mitan; and. rai B, T npsî’w Ai?» 371 et): ivre:

adrâv 73 asti-ri uirrpav. . I
EÏ flip Chilftz’Tàï, inca Ta E, mai Ëwtësdxeœ

.1; ET, la) J’iuxato Il EZH à; iruxt.

rectus igitur est ZEA. Rursus , quouiam recta
cliqua Z8 rectam aliquam 8A non per centrum ,
bifariam Secat , et ad rectos ipsam recat 3 rectus

igitur est 2E3. Ostensus est autem et 211A rec-
tus 5 æqualis igitur ZEA ipsi 2E3 , minot- ma-
jori , quod est impossibile. Non igitur AT , 3A
sese secant bifaç’am. Si igitur in circula, etc.

" PROPOSITIO V.
Si duo circuli sese secent, non erit ipsorum

idem centrum.
Duo cnim, circuli ABT, TAH sese sccent in l ,

P punctis ; dico’ non esse ipsorum idem cen-

trum.
. Si cnim possibile, ait E, et jungatur El”, et
ducatur 52H utcunque.

doifi l’angle ZEA est droit. De plus, puisque la droite 2E coupe en deux par-
ties égales la droite BA non menée par le. centre, elle la coupera à angles
droits; dune l’angle ZEB est droit. Mais on a démontré que l’angle ZEA est
droit; donc l’angle ZEA est égal à l’angle ZEB, le plus petit au plus grand, ce

qui est impossible. Donc les droites Ar, 8A ne se coupent point en deux parties

égales. Donc, etc. t IPROPOSITION V.

Si deux cercles se coupent, leur centre ne sera pas le même.
Que les deux cercles ABr, un se coupent aux deux points B’, r; je dis que

leur centre ne sera pas le même. I
Car si cela est possible, que leur centre soitle point E; joignons ET, et me-

nons EZH d’une manière quelconque.
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Kai’r’mi ri E aman uivrpov ini 705 ABT Et quoniam E punctum centrum est Asr
néant), in iniv Il ET Tif E2. HA’ÀH, inti 7c) circuli , æqualis est ET ipSi E2. Rursus, quo-

E "Inlay xirrpov ira-i 703 TAH minou, in, niam E punctum centrum est TAH circuli, æ-
’ ’ ’ " ’ ’ ’ ’l " Halls est TE î si EH. OstenSa est autem et Br007w a TE 1’31 EH. fluxer; J3: n ET un tu: q p .

O

El l’a-tr mi si 2E ripas 75’ EH irriv 7011”, si ipsiEZ æqualis; et Z! igitur ipsi EH est æqua-

flaireur 797 miton, 371p s’unir” Murray. 013x "si "fluor "131.015, (111011 est impossibîle. Non

ripas Tri E mptîov Itiwrpov s’en-i 751 ART, TAH 55ml"! Puncmm 00!!le est ART, PAR cir-

xdxÀav. Eai’v Épat N0, mi ni i539 c’ulornm. Si igitur duo, etc.

npo-rAzIz ç’. p PROPOSITIO v1.
Eèv N0 minot Mimosa-au siAAII’Am ivviçï, Si duo circuli sese intra tangant, non erit

"in indu 46757 ri 4675 Itinpov. immun! idem central!!-
Ado yèp minot 0i.ABT, TAIE ipanricôuratv’ Duo cnim circuli ART, FA! sese tangant in

«intimais zani. 13 T 011,217». A470 in oint inca” 1’ pnncto 5 dico non esse ipsorum idem cen-

N A I161w ri nôs-0 tarpon trum.

Puisque le point E est le centre du cercle Anr, la droite ET est égale à E2
(déf. 15. 1). De plus, puisque le point a est le centre du cercle rAH, la droite
ra est égale à un, Mais on a démontré que cr est égal a 52 ; donc 2E est égal

sa EH, la plus petite a la plus grande,.ce qui est impossible. Donc le point E
n’est pas le centre des cercles ABT, tanrDonc , etc. ° i

a

PROPOSITION V1.

Si deux cercles se touchent intérieurement, leur centre n’estpas le même.
’ Que les deux cercles Asr, me se touchent aupoint r; je dis que leur
centre n’est pas le même. a -
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El 745p J’um-riw, in? Tri Z, Inti 370663500

si 2T, aussi «Mixa» si; i’ruxev 1; ZEB.

Emi 05v qui Z aiglefin aiyrpor irri 705 ABT

minou, in irriv si 2T ni 82.. rida", inti 75
Z mye?" xiwrpoy ini rail TAE minou , in irrir

zr 75 2E. EJ’tI’xûn J’è "il; zr au; ZB leur a) Il

ZE ripas rît ZB irriv. l’ont-5, Il hoir-rai 73? [415",

drap inin aiJ’tivat-ror. 013; nipa 13 Z captait;

m’rrpov for-ri 75v ABT, TAIE miroiter. Edr ripes

r «No, nazi ni iEüt.

nporAztz C.

Bais minou ivri si; J’Iam’rpou Mû? 11 n-

mît" 3 fui int’ziv-rpau 70:7 du» , in?) J’i 705

. FI I
oxydai api; 73v ruiner WPGWIIWTEFH adams:

Si cnim ’possibile . sit Z, et jungatur ZI’ , et -.

ducatur ulcunque ZEB.

Quoniam igitur Z punctum centrum est ART

circuli , æqunlis-cst 2T ipsi Il. Rursus, quo-
niam Z punctum centrum est TA! circuli, à:-

qualis est 2T ipSE 22. Ostensa est autem et 2P
ipsi ZB æqualis; et 2E igitur ipsi 23 est arqua-
lis, minor majori , quod est imposisibilc. Non
igitur z punctum cent est ABF , PAE circu-

lorurn. Si igitur duo fg. I

PROPOSlTlO VIL

Si circuli in diamètre sumatur aliquod punc-

tum quod non sit centrum circuli, al) ipso
autem puncto in circulum codant rectæ quæ-

Car si cela est possible», que leur centre son le point 2; joignons zr, et
menons ZEB d’une manière quelconque. l

Puisque le point z est le centre du cercle ABr, la droite zr est égale à
132. De plus, puisque le point z est le poutre du cercleras, la droite zr est
égale à 2E. Mais on a démontré que zr est égal à 23; donc le est égal a la,

la plus petite à la plus grande , ce qui est impossible; donc le point z n’est
point le Centre des cercles 481°, TAIE. Donc, etc. ’

v

PROPOSITION;VIL p.5
Si dans le diamètre d’un cercle on prend un point. qui ne soit pas le

centre de ce cercle, et si de ce point on conduit des droites à la circon-

. . O
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Gangl- pagaie?» pair insu 39’ 3; 73 riva-par,

iaaxi’nu ra si Mimi. mgr «N inter , il) û i7,-

7107 vil; chai 7017 1;97P00 1’37; aimé-ripov Futur

ions" «No «Pi pivot” in: in) 79:7 (:6105 nptiou

vrpocmroiîrrai 793; 75v miner , id inénpç 75;

iÀaxinnç. IBer-na sténo; 3 ABrAflJlnipt’rpoç «Pi m5703

Yen-u si AA, nui i i ni; A-A rififis w aussi"
75 z, 3 [ni in: m’wrpov 703 du», tin-par
«93105 IJXÀOU inti ’rà E, la) givrai tu? Z 7:93;

’rày ABI’A du.» wpomtwt’rnmü 068074; 7m:

a; ZB, Zf, ZH’ M70 31:: pain)! p.6 in?" in
2A, nazi". N si ZA’ 75v (Pi ÉAMV, Il pair

ZB 797; zr falzar, si a: zr qui; 2H.
EmÇu’xeamr 7&9 ai DE , TE, HIE.

K1) 3m) m1715; 191745011 ai No nanan? rît
Ml’nïiç peiÇon’çzeîrtr, a; EB, El :1913 "ri"; Busti-

dam, maxima quidcm erit in quâ centrum,
minima veto reliqua 5 aliarum autem, sem-
per propinqul’or ei quœ per centrum reine;

tiare major est 5 duæque solum æquales ab
codem punclo cndentin circulum, ex utrâque

parte minimæ. .
Sit circulas ABPA , diamcter autem ipsius sit

A4, et in ipsâ AA surnatur aliquod punctum
z, quad non sit centrum circuli , centrum au-
tem circuli sit E, et a z in ABFA circulum
culant recta quædaxn 23, IF, 2H; dico ma-

ximam quidem esse 2A, minimaux ver-o ZA;
aliarum autem , 23 quidcm majorent ipsâ a;
et 2P ipsà 2H.

Jungantur cnim DE, PE, un.
Et quoniam omnis trianguli duo listera reli-

quo majora suut, ipsæ En, E2 igitur ipsâ Iz

férence ; la plus grande sera celle dans laquelle est le centre, et la plus petite
la droite restante; quant aux autres droites, la droite qui est plus près de
celle qui passe par le centre est toujours plus grande que celle qui en est
plus éloignée; et du même point on ne peut mener à la circonférence que deux
droites égales de l’un et l’autre Côté de la plus petite. ’ ’

Soit le cercle ABrA, que AA soit son diamètre, prenons dans AA un point
quelconquez qui ne soit pas le centre de ce cercle, que le centre du cercle soit le A
pointe, du poiubz menons à la circonférence un: les droites 28, zr, 2H;
je (lis que 2A est la plus grande, et 1A la plus petite; et que parmi les
autres , la droite 7.13 est plus grande que zr, et la droite 21’ plus grande.

que 2H. hJoignons DE, r15 , HE. I i
Puisque deux côtés d’un triangle sont plus grands que le côté restant

, I7
Û
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Cari; slow. In «li si AIE 137135, ai il»; RIE, El
Yvan rio-l 7:5 AZ’ ,uit’Cm ripa: si AZ 1’174; BZ. Haihv,

in.) in inlr Il 8E 725115, 101th fil ZE, No «fil
ai DE , El fuel 7:7; TE, E2 in: tic-t’y. AAAai sial

7min si ami BEZ 7min; 75; Jwànz [tufier
Bain; cipat si. BZ, peina; 75’; Il miroir irri. Aral

Toi. orin-è N nul F2 75; HZ juifs-w 30’715.

némfim) ai HZ, ZE ri; EH MtiÇon’ç n’en,

in a si En? EA- ai ripa Hz, 2E 75’s EA lui-
Çon’ç sin. Kami signifia) si El" Mimi ripa. il

HZ Mmî: 73; ZA mita irri. Main» p.31 ripai

il LA, iAaxinn «N ri ZAt [niant Fi si pair Zli 737;

zr, à a: zr «ri; 2H.
A570 in un) dard 7017 Z caprice ÆJo prévu

70’416 «parsemâmes: wpci; 75V ABrA miner,

majores sunt. Æqualis-autem A2 ipsi DE; ergo
DE, nz æquales sunt ipsi Al; major igitur est
A2 ipsâ DZ. Rursus, quoniam æqualis est DE
ipsi TE , communis autem 2E , duæ uliquc DE,

il duabus F8, EZ roquilles sunt. Sed ahan-
gulus 3E2 angulo FEZ major; basis igitur 32
basi PZ major est. Propter eadem utique et P2

ipsâ Hz major est. .-

Rursus , quoniam HZ, 2E ipsà EH majores
sunt, æqualis autem EH ipsi EA; ergo HZ,
Z! ipsâ HA majores Sunt. Communis auferatur

El; reliqua igitur HZ reliquâ ZA major est.
Maxima quidcm igitur 2A , minima vero 2A;
major autem ZB quidcm ipsâ 2P , et 2P ipsâ 2H.

Dico et a Z puncto duas solum æquales ca-
dere in ABFA circulum , ex utrâque parte lip-

(ai. 1), les droites E3, El sont plus grandes que la droite BZ. Mais la droite
AE est égale à la droite DE ; donc les droites 8E , El sont égales-à la droite A2 ;

donc la droite Al est plus grande que la droite sz. De plus, puisque 3E est
égal à r15, et que la droite le est commune , les deux droites Bis, raz sont égales
aux deux droites r5, El. Mais l’angle BEZ est plus grand que l’angle rEzjdonc
la base .32 est plus grande que la base rz (24. 1). Par la même raison, la droite

r2. est plus grande que la’ droite HZ. ’
De plus, puisque les droites Hi, ZE sont plus grandes que la droite en, et

que En est égal à EA, les droites Hz, 213 sont plus grandes que en. Retran-
chons la droite’commune El; la droite restante HZ sera plus grande que la
droite restante 2A. Donc la droite 1A est laplus grande, et la droite ZA la
plus petite ; donc la droite zn est plus grandewque la droite zr, et la droite zr

plus grande que la droite 2H. A
Je dis que du point z, on ne peut mener à la circonférence ABl’A que deux

C
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39’ hui-"N 75’; 1A nazis-"ç, sang-717°, 7è? sius 2A minimæ. Constiituatur cnim ad EZ rec-
wpàç 75; EZ 2696;, sur) 1977m3; au??? emmi?

7515, tir?) HEZ 707i; inti 67:3 259, a)
imè’céxûa si, 29. 15ml 037 l’a-st inlu si H5 11:5 59,

noçai il? si El, No N ai H13, El havi 747; 612,
.EZ l’eut sial , nazi 7min si tirai HEZ 7m14 Tif 57:3

915Z Yens Bain; aipat si ZH Bain: 7152670» ic-ri.
Aigu bi in 737 2H ainsi in mi WPGWW’tî’Tœl api;

Tôt sténos aivrà Toi? l flFEiOU. E; 7&9 Jill’d’ràl’,

wpomnr’rÉ-rw si 2K. Rai iml si 2K 7j? ZH Écris

70’217, aiw [air nazi si le Tilt-18’ seul si 2K à”):

Tri 92 Émis i759, ri inlay qui; J’ai Toi? niy’rpou

tnm, et ad punctum in eâ E, ipsi H52 an-
gulo æqualis 21-16, et jungatur 29. Quoniam
igitur arquais est H5 ipsi ne, communis au-
tem 5z, duæ utique un, 52 duabns en, 52
æquales sunt 5 et angulus H52 angulo 952 æ-
qualis 5 basis- igitur ZH basi 20 æqualis est.
Dico autem ipsi 2H aliam æqualem non cadere

in circulum a Z puncto. Si enim possibile ,
cadat 2K. Et quoniam Il ipsi ZH est æqualis,
sed quidcm et ze ipsi ZH; et 2K igitur ipsi
oz est æqualis , propinquior ei quæ pet cen-
trum remotiori æqualis , quod impossibile.

Vel et hoc modo. Jungatur BIC. Et quoniam
æqualis est H5 ipsi 51 , communis autem il, et
basi: ZH basi 2K œqualis; angulus igitur H52

angulo KEZ æqualis est. Sed 852 ipsi 256
est æqualis ; et ne igitur] ipsi K52 est aqua-
lis , miner majori, quod est impossibile. Non
igitur a z puneto alla aliqua cadet in circuo
lum æqualis ipsi HZ 5 une igitur sala. Si igitur

737m. d’ivoi’rtpot’ in , thP aiNyat-rov.

H tu) ail-mg. 57122315969!» si 5K. Katl iml in

Émis sil-15 75 Ex, rami d’à si El, suri Bien-si .

2H Bais-u 137 1K l’or-7min cipal. ri tiré HEZ 7m-

viet 7,? en; KEZ l’an Êrrt’r. A»: si tiré 1452u

75 riflai 256 irriv ils-w zani li zizi 256 aipat Tif
67:3 KEZ ira-li in , si asiates Tji perfora, 3711p
ion-fin délivrant. Oui; Épi. ’Ïàà 703 Z nppiou

ËTÉPÆ Tl; 7rpomtn77ats "P2; 737 tu’xÀov in 137

HZ’lu’at alpagas". liais nife: xdxÀou , nul Toi ÊËsÎç. - circuli s ctc’ -

droites égales , de l’un et l’autre côté de la plus petite 2A. Car sur la droite 52 et

au. point 5 de cette droite , faisons l’angle 259 égal à l’angle H52 (25. I), et
joignons 26. Puisque la droite H5 est égale à la droite E8, et que la droite 52
est, commune, les deux droites H5, 52 sont" égales au; deux droites 65, 52;
mais l’angle H52 est égal à l’angle 6152 ; donc la base 2H. est égale à la base 29

(4. 1). Je dis que du point z on ne peut mener à la oirConférence, une autre
droite égale à 2H. Car si cela est possible, menons 2K. uisque 2K est égal à 2H ,
et 28 égal à ZH , la droite 2K est égale à la droite 62, une drome plus près de celle qui

passe par le centre, égale aune droite qui en est plus éloignée, ce qui est impossilnle.
Ou d’une autre manière. Joignons 5K. Et puisque H5 est égal à EK , que la droite

52 est commune, et que la base 2H est égale à la base 2K, l’angle H52 est égal à
l’angle K52 (8. r). Mais l’angle H52 est égal à l’anglekzee ; donc l’angle 259 est

égal à l’angle KEZ , le plus petit au plus grand, ce qui est impossible. Donc du
point z , on ne peut pas mener à la circonférence une autre droite qui soit égale
à HZ ; donc on n’en peut mener qu’une seule. Donc, etc.
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î t
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PROPOSITIO V111.

Si extra circulum sumatur aliquod punctum,
ab ipso autem puncto ad circulum ducantur
rectæ quædam, quaram ana pet centrum, re-
liquæ autem utcunque 5 ipsarum quidcm ad con-

cavam circumferentiam cadentium rectarum ma-
xima quidem est quæ per centrum’; aliarum au-

tem , semper propinquior ei qua: per centrum re-
motiore major erit; ipsarum vero inconvenant
circumfercntiam cadentium rectarum, minima
quidcm est quæ inter et punctum et dime-
trnm; aliarum autem , semper propinquior mi-
nimæ remoliore est miner; Duæ autem solum
æquales a puncto cadent in circulum , ex utrâ-

que parte minima.
Sit circulus ART, et extra ipsum au suma-

tur aliquod punctum A , et ab eo ducantnr recta:

quædam 4A, A! , 42, Ar, sit autem AA per
centrum; dico earum quidem in A52? conca-

PROPOSITION VIH.

Si hors d’un cercle on prend un point quelconque, si de ce point on mène
à ce cercle des droites, si une d’elles est menée par le centre, et les autres
comme on voudrai; parmi les droites menées à la circonférence concave, la
plus grande est celle qui passe par letcentre , et parmi les autres célle qui est
plus prèsde celle qui passe par le centre est toujours plus grande que celle
qui s’en éloigne davantage; mais parmi les droites menées à la circonférence con-

vexe , la plus petite est celle qui est entre le point pris hors du cercle et
le diamètre, et parmi les autres celle qui est plus près de la plus petite est
toujours plus petite que celle qui s’en éloigne davantage; et du point pris
hors du cercle, on ne peut ’mener à la circonférence de l’un et l’autre côté

de la plus petite, que deux droites égales. A
Soit le cercle sur, et hors du cercle ABr, prenons un point quelconque A ;

de ce point menons à ce cercle les droites en, A15 , A2, ar, et que sa passe
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ART loba" mproe’puar .wpomm’roua’üv eôôuôv

puois?» fait iman; du; 1’05 uiv’rpou Il AA’ «titi

fi il :7710? 15’; chai. 1’05 air-qua 75; dwéà’epw

puffin ïnm, in ,uiv A13 157; AZ, si il Al m7;

A1" 759 Pi vrpà; rit? GARE topa-tir mplçt’pmw
7rpoa’m7t-rovrôv 2Ü9uôw iÀaLxI’nn pair li AH , ri

fileEl) 705 capeloit A nul 797; tilapi’rpou Ans
» à.) «Fi si 3’771» 7:7; AH ËÂŒXI’GTOIÇ hein-av in)

vil; iminpou, si ph AK 717; AA, il J? AA
7:7; A95

vam circumfercnüam cadentiuxn rectamm ma-

ximaux quidcm esse AA quæ par centrum;
semper autem propinquinr ei quæ par ceutmm
remotiore major erit, A! quidcm ipsâ AZ, et
AZ ipsâ At; ipsernm autem in GAKH con-
vexam circumferentiam cadentium rectarum ,
minima quidcm AH, que inter et punctum A
et diametrum AH; semper autem propinquior
ipsi AH minima: minor est remotiore , AK qui-

dem ipsâ AA, et AA ipsâ A6. V

Embase 7d]: 73 gin?" et); ABr minou, un)
l’a-ru ria Mt nul Ëma’anomr ni ME, M2, Mr,

MK , MA , Me.
En) Ëml in inlv 1l AM 737 EM , zanni upas--

misera ilMA’ si ëpd, AA l’en in) qui"; EM, MA.

Ai à? EM, MA 76’; EA mûri; n’a-r mû Il AA

Sumatur cnim centrum A3? circuli, et sit
M; et jungantur ME, Ml, MF, MIE , MA, Me.

Et quoniam æqualis en AM ipsi EM, com-
munis addatur MA 5 ergo AA æqualis est ipsis
2M , MA. Sed EM , MA ipsâ ÉA.majores saut;

par le centre ; je dis que de toutes les droites menées à la circon’férenCe con;

cave AEzr, la plus grande est la droite AA , menée par le centre , et que
la droite qui est plus près de celle qui passe par le centre sera toujours plus
grande que» celle qui s’en éloigne davantage ,i’ la droite AE plus grande que

Àz , et la droite Al plus grande que At; liparis parmi les droites menées à la
circ°nférencesconvexe GAKH , la droite AH placée entre le point A et le dia-

.Vmètre AH est la plus petite, et la droite placée plufiirès de la plus petite AH
est toujours plus petite que celle qui s’en éloigne davantage; la droite AK

petite que AA , et la droite AA plus petite que la droite A6.
Prenons le centre du cercle ART (1.35); qu’il soit le pointu; et joignons

.ME,Mz,Mr,MK,MA,Me. o
Puisque là droite AM est égale à ’la droite EM , ajoutons Ia.droi[e com.

mune MA ;- la droite AA sera égale àux droites EM, Mal. Mais les droites EM ,

plus
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«in rit”; EApu’Zm ini’. nia", 37cl in iniui .ct AA igitur ipsâ 11A .major est. Rursus , quo-

niam aqualis est 2M ipsi ZMP, communis àdda-

tur MA; ergo EM, MA ipsis 2M, MA æquales
sunt, et angulus EMA angulo ZMA major est.
Basis igitur 2A basi ZA major est. Similiter
autem ostehdemus, et ZA ipsâ FA majorent: esse 5

maxima quidcm igitur est M ,nmjor veto 48
ipsâ AZ , et AZ ipsâ Aï. -

EM 75 ZM , tond vrponu’côœ?’ il MA , «HEM , MA

à): qui; 2M, MA in: titi, ml 7137126 67:3: EMA
gaviez; si; 67:3 ZMA ,uu’Çw int’. Béa-1; d”un; EA

Béa-m; qui; ZA [azur irrita Opoiwçôi «Diffuser,

En nul si ZA Tif; TA [.0ij i011” peyirrn [Av

alpe à AA, miter M ph AIE 75; Az, à fi
A2 «ï; Ar.

,
A
k
H

B

Et quoniam MI, RA ipsâ MA majores sunt,Kari inti ai M16, KA qui; MA nizeré; de",
in «Fi si MH vil MK, Mimi Éric. si KA Aonrïçi æqualis autem MH ipsi Mx, reliqua igitur K4

reliquâ HA major est; quare et AH ipsâ Ali
miner est 5 minima igitur est. Et quoniam trian-
guli MAA super une laterum MA, duæ rectæ intus,

coustituuntur; MK, KA igitur ipsis MA, AA
minores Sunt; æqualis autem Mx ipsi MA; roi
liqua igitur An reliquâ AA miner est. Similiter

15; HA Filtrer irrir clins un) ti AH rit"; AK
Daim? inlr , harpail?" nife 317-1. Rai in) 7p;-
7évou 705 MAA ivrl 1.4.12; 757 wÀcupôv 73; MA,

No sôôs’i’m irrite wvefléeuuv , ai MK , KA cipal

75v MA, AA flânerie n’a-n" in N5 si MK "î

MA’ Mimi cipal. li AK Kami"; Tiïç AA iÀai’r’mr

MA sont plus grandes que la droite EA (20. I); donc la droite AA est plus
grande que la droite BA. De plus , puisque la droite EM est égale’a la droite
2M, ajoutons la droite commune MA, les droites EM, MA seront égales aux
droites 2M, MA ; mais l’ungleJiMA estiplus grand que l’angle ZMA; donc la base
EA est plus grande que la base ZA,(24.’ t). Nous démontrerons semblablement
que la droite ZA est plus grande que la droite rA ; donc la droite AA est la plus
grande, la droite AE pltfi grande que Az, et la droite Az plus grande que Ar. à

De plus, puisque les droites MK , KA sont plus grandes que la droite MA
(20. 1), et que la droite MH est égale à la droite Mx, la droite restantes KA est
plus grande que la. droite restante 11A A donc la droite AH est plus petite que
la droite AK ; donc elle esth plus petite. Et puisque sur un des côtés MA du
triangle MAA on a construit intérieurement deux. droites , les droites iMK , KA sont
plus petites que les droites MA , AA (21. l) ; mais MK estégal à MA ; donc la droite
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lfl’I’III’. Quais); N Étifapw, 371 nul si AA ni;

A6 lÂd’TTœg irrit" fluxion-n PIÈVÎÆPÆ Il AH ,

hoir-rani a"; Il [sir AK Tif; AA, il «li AA vil; A0.
m’y» 311 ml No pivot! l’ours nia-à 705A enfuira

npomea’oôi-rafl 7:95; 73v dans, 30’ lisérant

75; AH iÀatxt’rrnç. Samaritain: 7:95; 73? MA Iti-

Ûsiçt, un) 75 7:93; 161i? tralala» 76 M, ri du?)

KMA 70711,: in 7min si 615 AM3, tutti im-
Cw’an si AB. Karl ivre) in irriv si Mx tu? MB ,

nanti il si MA, No M ai KM, MA duo-l rai";
BMl, MA l’au siclv , inaripa imripçt , mal 7min:

Ê 67:5 KMvaiçt rit" 67:3 BMA intis Bain; ainsi
AKBaint-rfi AB În int’. Aigu» 9:59 in agi AK :5917;

in" in nô aposta-taira qui; a?» xüxÀora’wrà 105

A rumina. Eiyaiphrwrày, wpomtmÉ-rœ, mati in»

à AN. nm) «71 ni AK ni AN inly in, à»:

tiAK 7:5 AB inlr in: mai ’l AB ripa. 737 AN
inlr hum, Il inti»; rîsAH :ÀGXIIWHÇ a"? cimi-

npoy tarifié». , 37np iNu’ror iûixdn. .

H tuai 31mn Emüdxfiuti MN. 15ml" Ï
irritai KM au? MN, nanti «Pi si MA, un) flaira; si

135

autem ostendcmus et AA ipsâ A6 minorent esse;

minima quidcm igitur est AH , miuor vero AK
ipsâ AA , et AA ipsâ A6.

Dico et duas solum æqualcs a A pnncto cn-
dere in circulum, ex utrâque parte ipsius AH
minimæ. Constituatur ad MA rectam, et ad
punctum in eâ M, ipsi KMA angulo æqnialis

angulus AM3 , et jungatur AB. Et quouiam
æqualis est Mx ipsi Mn , communis autem MA,
duæ utique KM, MA dualIus DM, MA æquales

sunt, utraque utrique , et angulus KMA angulo
BMA æqualis ; basis igitur Ali basi AB æqualis

est. Dico autem ipsi AK recta: aliam æqualem

non cadere in circulum a A puncto. Si ettim
possibile , cadat , et sit AN. Quoniamligitur AK

ipsi AN est æqualis, sed A]: ipsi AB est æ-
qualis; et A3 igitur ipsi AN est æqualis; pro-
pinquior minima: ipsius AH remotiori est æqua-
lis, quod infliossibile ostensum est. ,

Vel et aliter. Jungatur MN. Quoniarn æqualis
est KM ipsi MN , communis autem MA, et basis

restante AK est plus petite que la droite restante AA. Nous démontrerons sem-
blablement que la droite AI. est plus petite que la droite A8; douci la droite
AH est la plus petite , et la droite AK est plus petite que la droite AA , et la

droite AA.plus petite que la droit; A9. - . ’
Je dis aussi que du point A, on ne peut mener au cercle que deux droites

égales , de l’un et l’autre côté de la plus petite AH. Construisons sur la droite
MA, et au point M de cette droite , un angle AMB égal à l’angle KMA (25. l) , et

joignons AB. Puisque la.droite Mx est égale a Ma, et que la droite MA est com-
mune, les deux droites KM, MA sont égales aux deux droites BM , MA, cha-
cune a chacune; mais l’angle KMA est égal à l’angle BMA; donc la base AK est

égale à la base AB (4. I). Je dis qu’on ne saurait mener du point A au cer-
cle ABÏ une autre droite égale à AK. Qu’elle soit menée, s’il. est possible, et

qu’glle soit AN. Puisque AK est égal à AN, et AIç égal à AB, la droite AB. est

égale à AN ; donc une droite plus près de la plus petite-AH est égale à une droite
qui s’en éloigne davantage, ce qui a été démOntré impossible. I

Ou autrement. Joignons MN. Puisque la droite KM est égale à MN , que la
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AK pain: 75’ AN l’air 7min. alpe li abri KMA yu-

n’ç 7j? 673 NMA in irrita M si 15ml KMA 73?

ô7rà BMA irriv inl’t mai Il 67:3 BMA 1,3433 7g?

AK basi AN æqualis; angulus igitur KMA angulo

NMA æqualis est. Sed KMA ipsi BMA est æ-

qualis; et BMA igitur ipsi NMA est æqualis ,

r 1 - s . , . D . .fieri NMAin-ir 7414," bain-w râptiÇow,omp miner majon, quad est lmpOSSlblle. Non Igl-

’ ’ Â A,in" Montrer. Oust sipo. www; a No "film

A N 5api); ’73! ABF aduler livra ne A amadou spi

r 7 A. a I A. lczar-sp4 n; AH IÂÆXIWHC WPOŒWM’OUVTŒI. En

M l ’ Nipsi actinon , un un in.

tur plures quam dans æquales in A317 circulum
a A puncto ex utrâque parte ipsius AH minima:

codent. Si igitur extra circulum, etc.

HPOTAZIE 8’. PROPOSIIIO 1X.
Eèv minou Amphi ri ramier irràç, «i713 (li Si intra circulum sumatur aliquod punctum,

a!) eo autem puncto in circulum cariant plures’rcÛ musico 7rpè; Tir ruinas superfin-rom

quam duæ æquales rectæ, sumptum punctuml N 8 a Nwhiau; î (Tua l’au! 15001111 ,1 70 MM" anneler

I U M N Iusurper en: TOI! nanan.
n- tEn?!» mine; 5 ABI’ , i173; «il attirai; capeler r.

a. s I l
A, mi ains un A 7rpàç-roy A!!!" auner "pavanan-

ceutmm est circuli.
Sit circulus ABP, intra autem ipsum punc-

tum A, et a A in A8? circulum cadant plut-es

A r. . -. . .Mn .
tA

kF.
ne ’

à

TumrwÀu’auçî Norma dans», niAA,-Aa,Ar. quam duæ æquales "me , ipsæ M, AB, A)";

Aigu, lin-ràAanpuîovuiv-rpov iniroû’ABF minou.- dîco A punctum centrum esse au circuli.

droiîe MA est commune et que la base à est égale a la base AN , l’angle
KMA est égal a l’angle NMA (8. I). Mais l’angle KMA est égal à l’angle EMA;

donc l’angle BMA est égal à l’angle. NMA, le plus petit au plus grand, ce qui est
impossible. Donc il est impossible de mener du point A au cercle ABr, de l’un
et l’autre côté de la plus petite AH , plus de deux droites égales. Donc , etc.

PROPOSITION 1x.

Si dans un cercle , l’on prend un point quelconque, et si plus de deux
droites menées de ce ’point a la circonférence sont égales entr’elles, le point

qu’on aura pris sera le centre du cercle. ’
Soit le cercle au, et le point intérieur A, et que plus de deux droites

AA , A8 , At menées du point A a la circonférence soient égales entre elles,
je dis que le point A est le centre du cercle aux:
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Eweretixemur 7d? aÏ-AB , Br , ami requirent-
a’atv «rixe: and. «si E , Z tupaïa, ami ivrtÇtuxetinu

ai EA , 2A îtüxôamtv 17:) Toi K , H , A , amusiez.

Boni ozy c’en-i7 70113 Il A155"? E3, zanni ü si

EN No N ai A15, 15A Jim-i qui; BE, EA in:
n’a-i. mi Bine si AA Bain; 75 AB in!" 7a-
w’n Épat ai 67:3 AEA yawl; Té!" 67:5 BEA in irrir

âpôà if: État-ripa rab 635 AEA, BEA 767159”

si HK il): Tir A8 ripant ("km-tu!) mais ôpôniçs. Karl

3711i, à?" ir m5204,» au; «3927:: IÜBt’Ïa’v 7m: fixa.

7: a? mai; ôpôciç riper; , in) 75; 79.11.1160";
307i 13 xi’VTPDV 795.):61À01P fifi fî; HK leur.

in; 76 xiy’rpov Toi? ABI’ 6 minuta. Alà Toi. «in?

N ni in? 7:7; 6A in") 73 tir-nov 708 ABr x6-
xMu7. K4) «Mir input zelvày’e’xourwati HK, 6A

«3607m, si 13 A cnpt’ïov’ il) A in 011142701 xip-

TPDV ini 705 ABI’ miaou. Bai; in 160mo, nuit

1è. i552. . t u

Jungantur enim’AB, Br, et sccentur bifa-
riam in E, z punctis , et junctæ BA, 2A pro-

ducantur ad K, H, A , epuncla. t
Quoniam igitur æqunlis est AH ipsi en , com-

munis autem BA, duæ uliquc Ann-3A duabus
DE, RA æquales sunt; et basis AA ipsi ’AB

æqualis; angulus igitur AIDA angulo 32A
.æqualis est; reclus igitur uterque ARA, 32A
angulorum. HI igitur oipsam A3 secat bifa-
riam et ad rectos. Et quoniam, si in cirçulo
aliqua recta reclaxn aliquam bifariam et and
rectos secet, in secaute est centrum circuli ; in

i HI: igitur est centrum ipsius ABI’ circuli. Propter

eadem nuque et in 6A est centrum ipsius ABr’

circuli. Et nullum aliud commune habent HIC ,

9A recta quam A punctum; A igitur punc-
tum centrant est A31? circuli. Si igitur cir-

culi, etc. i i
k

Joignons les droites AB ,31" , coupons-les en deux parties égales aux points a , 2.
(to. 1), et ayant joint les droites EA , 1A , prolongeons-les vers les points K, H, A, e.

Puisque AIL est égal alan, et que la droite 15A est commune , les deux
droites AE , EA sont égales aux deux droites BE , 13A; mais la base AA est
égale à la base A3 ; donc l’angle AEA est égal à l’angle BEA(8. Il); donc

chacun des angles AEA , BEA est droit ; donc la droite HK coupe la droite AB en’
deux parties égales et à angles droits. Mais lorsque, dans urf cercle, une droite

- coupe une autre droite en deux parties égalesiet à angles droits, le centre du"
cercle est dans la sécante (cor. t. 5) ; donc le centre du cerclelABr est dans HK.
Par la même raison, le centre du cercle ABI’ est dans 6A. Mais les droites
HK, 8A n’ont d’autre point commun que le point A; donc le point A est
le centre du cercle ÀBr. Donc , etc. -

18
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AAAnz. ’ i . ” ’ ALITER.
minou wifi 70:7 ABr nimbée w tannin iy’rà; luira cnim circulum ’ABP sumatur allquod .

73 A, émit Â 705 A 795; 737 ABr 220’1on vrpw- punctum A , a A autem in ’ABF circulum cadnnt

mvr-rfrrwrzr wÀtt’ou; Ii No in: 16601:, zÎIAA, plures quam duæ æqualcs rectæ , ipsæ AA , AB,

AB, Art N’y» 31-4 73 Ampôiv razzier 73 A niyrpav , AF; dico surnptnm punctum A centrum esse

in) Toi; ART minou- i ipsius ABP circuli.

Mû wifi, à»: si &yærày, in» n13 5, m) 2m; 4 Non cnim, sed si possibilet rit 1,. et juncta

60x96" a. A15 duixea hi fui Z , H captiez , û AE producatnr in z, H punch; ergo ZH diame-
2H airas æléfllTPdç in; qui; ABr minou, 15m) ter est ipsius A3? circuli. Quoniam igitur circuli

sa miaou 796 Anr in) 75;; 2H aillant, ABF in 1H diametro sumpturn est aliquod
Ii’ÀanaI’ 7: nMgToy çà a, 3 tu»; à", du?" punctum A, quod non est centrurn circuli, ma-

nô’ ruinerai), [40710111 [Air iræ: si AH, [enfer xima quidcm erit AH, major vero or ipsà
r; à un At «à; ne, si a: AB si; AA. me un) AB , et A3 ipsâ AA- Secret æqualis, quod est

-7" , 37"? a?» iman". où; if; çà E xêy’rpoy impossibile ; non igitur E centrum est ipsius A31”

in) 3’06 ABr minima. 0’40”45; à) &iEo’my, 3-" circuli. Similiter autem ostendemus, neque aliud

AUTREMENT. ï t
Dansile cercle ABr soit pris un point quelconque A ,. et que plus de deux

droites égales tombent du point A dans le cercle ABr, les droites AA , AB, a ;

je dis que le point A est le centre du cercle ABI’. I ç
th’il ne le soit point, mais s’il est possible, que ce soit le pointE ; ayant

joint AE , prolongeons cette droite vers les points z , H; la droite 2H sera le
diamètre du’eercle ABr. Puisque l’on a pris dans le diamètre 2H du cercle ABr

un point A , qui n’est pas le centre de ce cercle, la droite AH sera la plus grande ,
la droite Ar plus grande que la droite AB, et la droite A8 plus grande que la
droite AA(7 , 5). MaiS’elle lui est égale, ce qui est ’impossible 3 donc le
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midi JAN; n "Mir 105 A’ 73 A ripa. aussi" m’y-

n°91") 70:7 ABT .leU’lÀOU w.

nporAztz I’. ’

Ku’anç miam cri 75mm and. «Adore M-
usa a Haï. ’

Ei and!) alunir, minot-5 ABT minorer Tir AEZ

I d
01,141.70 uni. 7rÀu’ora tupaïa n No , 7è B, H,

præter A; ergo A punctum centrurn est ipsius
A8]? circuli.

PRORosrrto x.

. I . I ICircnlns c1rculum non secat in plurtbus punc-

lis quam duobus. ” . *
Si enim possibile, circulus A8]? circulum

A22 secet inpluribus punctis duobus , in

x

Z, 8, ni 37150759604: «si ne, BH fixez 7mn,-
côœny zani rai K,’-A cumins un) rime; 75v K,

A qui"; ne , EH qui; 599d; sixflcïrat a; XI, AM
diligentai: in) ni A , E cumin".

1

ipsis B, H, z, e, et junctæ ne, 3H bifariam
secentur in x , A punais; et ab ipsis K, A ipsis
ne, 3H ad rectos ductæ Il” , Ali producantur
in A , E puncta.

point E n’est pas le centre du cercle ABr. Nous démontrerons semblablement
qu’aucun autre point , exocpté A , ne peut l’être ; donc. le pointA est le centre

du cercle ABIÎ. ’ j Av .
PROPOSITION X. » t *

Un cercle ne coupe pas un cercle en plus de deux points.
Car si cela est possible, que le cercle ABr coupe le cercle A152 en plus de deux

.points , aux points B, H , z , e ; joignons les droites ne ; sa; coupons-les en
deux parties égales aux points K , A , et par-les points K, A, ayanticonduit
les droites Kr , AM perpendiculaires à ne , en , prolOngeons - les vers les

points. A, E. . t
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Emi car n’y urinât? 74;; ABI’ 69:71;. in; ri At

N l
. rôdai! 1m: Titi! ne fixa au) wpàç ôpôatç n’y.-

vu3, in) rît; AI’ ripa irri 7è tC’VrPOY 705 ABI’

minou. Robin, in) i7 sulfitai au; «in; tu; ART

H A ’ b«lamé Tl; si NE «Mentir en: Tilv 3H fait en:

t v t r ’I x a. - .I t I I7rpoç open; rhum , muon; Ne. capet tu Item-Par
I in) 1’05 ÀBT .xtixÀoti. Eîu’xen J’i ni ivri vil;

i M

At, me) aussi, ,otlJ’iv rimailleur" et; Ar,lNZ
rôôcïau «influai si zani 73 Or 73 O ripa n-
;uToy uinpor ici-ri 1017 sur xdonu. 044010; J’ai
J’u’fopuv, 371 nui 105 AEZ minou ll’VTPOV ini

’rà 0- No alfa. du." repartir-rap bobinas, 757

ÀBT, AEZ, 73 dôTO’ in: sir-mou 73 05, 3m!)

(ri-Eu àvarâv. oint cipal. dans, un.) ni i555.

Quoniam igitur in circula A81" recta aliqua
AI’ rectam aliquarn ne bilariam et ad. rectos

secat, in A? igitur est centrum ipsius ABF circuli.

Rursns , quouiam in circulo.eodem A!!!” recta

aliqua N2 rectarn aliquam En bifariam et ad
rectos secat, in N E igitur centlum est ipsius au
circuli. Ostcnsum autem ipsum esse et in Ar, et

r
in nullo puncto conveniunt 41’ , N! recta inter

se præterquam in 0; ergo O punctum centrurn
est ipsius A3? circuli. Similiter autem ostende-

.mus; et ipsius AEZ circuli centrum esse O 5 duo-
rurn igitur circulonun sese secantium ABI’ ,

Au , idem erit centrnm D, quod est impos-
sibile. Non igitur circulus , etc.

Puisque dans le cercle ABr, la droite At coupe la droite ne en deux
parties égales et à angles droits , le centre du cercle A13; est dans la droite At
(cor. 1. 5 ). De plus ,tpisque dans le même cercle sur la droite NE coupe
la droite En en deux parties égales et à angles droits, le centre du cercle
ABr est dans la droite NE. Mais on’a démontré qu’il est dans la droite Ar, et
les deux droites ar , NE ne se rencontrent qu’au point o; donc le point o est
le centre du cercle ABr. NOus démontrerons semblablement que le point o est
le centre du Cercle AEZ ; donc le même point o est le centre des deux
cercles ABr , AH , qui se coupent mutuellement, ces qui est impossible ( 5. 5).

’ Donc , etc.

-« «raw
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AAAQS.

lR600; 7è? min? 5 ART miner TGV AEZ

w à lmeurtri-ra: sut-rai radon mm: n (No, 7st B , H,

N t
Z, nul tiÀtiçdw 73 itéra-psy vau ABT uu’xÀou, To

K, tu) ima’XOwa’utv ai K8, KH, KZ.

5’ a si15ml vos minou 1’00 A152 imita-rats, 71 n’u-

N . ’ b l x î ne A. t Qpour erras, me K, un arma-nu 137mo; in»

ALITER.

Circulns cnim rursus ART circulum AEz se-
cet in pluribus punctis quam duobus , in ipsis B ,

H, Z, et sumatnr centrumipsius A)? circuli, ip-
sum K, et jungantur K8, Il! , Il.»

Quoniarn igitur intra circulum AEZ sumptum

est aliquod punctum K, et a K in AEZ circu-

e o
AEZ ténor mensuraient-I "Mica; il Na ul-
etTau irais , ai K3, KZ, la? qui K 4:91 MMIÎOV

xiy’rpovlinw "a AEZ xénon. En: N tutti To5

413F mixant: xivrpoy ni Kawa in 1624A»! Te-

t s s r s x tprôneur imine; 793 mon Ian-Par in: To K,

lum incidunt plurcs quam duæ rectæ æquales,

ipsæ K8, K2 , ne; ergo l punctum centrum est
ipsius AEZ circuli. Est autem et ipsius ABI’ circuli

centrurn ipsius Il; duorum igitur circulorntn
sese secantium idem centrum est K, quara-

Ëmp Môme". Oui: 591 ulhtÀoç; nazi rai 655;. ,possibîle. Non igitur circulas , etc.

AUTÈEMENT

Car que le cercle ABr coupe encore le cercle AEZ en plus de deux points, aux
points B , H , z; prenons le centre K du cercle ABr , et joignons K1; , KH , K2.

Puisque dans le cercle AEZ, on a pris un point K, et que plus de deux droites
égales K8, K2, KH tombent du point K dans le cercle A152, le point K est
le centre du cercle AEZ(.9. 5 ). Mais le point K est .le- centre du, cercle ABr ;
donc le même point K est le centre de deux cercles qui se coupent; ce qui--

. est impossible (5. 5).
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IIPOTAEIZ ni.

L . PEd, No minot 39477M741 abîmât» iyrôç,

b N ) N b I ( b b Itu Ange, aurait me arquez, n nu ou ter-que

Ï h I I .6 N . c I.aUTow emÇwwumrn tu me un tu moyen
i7ri Tir wraçûr matira: rôt 161A07.

lAria 941p minot si ABI’, AAE iÇaw-rt’aflm-ar’

aiAM’MIr irrite and 75 A rupt’ior, mi tiM’ÇÛa

N r b on lTao girl. ART xdxÀ003 KEI’TFDII To Z, 75 de
AAE 75 H’ N’y» 371 Il calmi 7017 H isri Tri Z tm-

waupirn 0596:: izCuMolAirn ivri 73 A5 matirai.

PROPOSITIO XI. i

Si duo circuli sese contingant intus, et suc

mantur corum centra) centra corum conjun-
gens recta producta in contactum cadet circu-
lorum.

Duo cnim circuli ART, AAE sese contingant
intus in A puncto , et sumatur quidem ipsius ABP

circuli animai Z, ipsius autem AAE ipsum
H; dico ab H ad z conjungcntem rectam pro-
ductam in A cadere.

Mil 7&1), aiAX si donnât, martini épi 2H6,

tutti imÇu’XOaIrav ai A2, AH.

15ml 057 ai AH, HZ 75; ZA rouai in: 75; 265,
V . peiCoviç lla’l, nervi: cipppt’rôoit ZH’ ÀOHHl d’un

Il AH Muni; 757; H6 ,4:ij irrita [à à il.
. 737 AH. tutti il HA in qui; H0 par?" inir ,

Non eniIrI , sed si possibile, cadat ut 2H6,
et junganlur AZ, AH.

Quouiam igitur AH, HZ ipsâ 2A, hoc est
ipsâ ze majores sunt, communis-auferatur ZH;

reliqua igitur AH reliquâ ne major est. liqua-
lis nutem AH ipsi. AH; et HA igitur ipsâ H8

PROPOSITION Xi.
Si deux cercles se touchent intérieurement, et si on prend leurs centres ,

la droite qui jOint leurs centres étant prolongée tombera au contact de ces cercles.
’ Que les deux cercles. ABr, AAE se touchent intérieurement au point A ; pre-

nons le centre .z du cercle A31", et le centre H du cercle AAE;je dis que la
droite menée du point H au point z, étant prolongée, tombera en A. i

Que cela ne soit point , mais s’il est possible , qu’elle tombe comme. 2H9; et

joignons Az , AH. l - ’ .Puisque les droites AH, HZ sont plus grandes que 2A (no. r ), c’est-adire
que le, retranchons la droite commune 2H ; la droite restante AH sera plus grande
que la droite restante ne. MaisAH est égal à AH; donc HA est plus grand que en ,

a.x.«A
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Il ËÂGITTBY si; perfuse, Ëmp inlvô aîJ’tiyanov.

0th d’un ai7r3 735 Z in) 73 H imayrupirII
rôdai": ix73ç 75; 1:78. 73 A cravatoit; nanifier
Ira-rai 73 A d’un i7ri 75; amateur 7140117417. Eair

aira déc militer , nazi 7d. ËEIÎÇ.

.

A A A a 2s

AIME NI marri-rai si; Ii Hzr, ami ixCeCAtt’a’dos

in: nieriez; Il HZT in") 73 6 minier, sati im-

fw’xfiaa’aw ai AH , Al. ’
15ml 35v (si AH, HZ perfora; titi 75; AZ,

tintai Il ZA in in) 737 21;, 7357’ in: 7g ze,
zanni imputera Il ZH’ Mimi âpre Il AH lamie

77H; H9 milan lulu, 7361: irnv Il HA 73; H6,
si haï-Huy 7k poirotas, in» à")? aiJ’u’rarror.

opaliüç, agir iu73ç il 733 rampai) 73 tain-par 736

perfora; minou, Mien" 73 4.673 ahanai 9.

major est, miner majore, quad est impossi-
bile. Non igitur a Z ad H conquIcta recta extra
contaetum ad A cadet. Ergo in contactum ad A

cadet..Si igitur duo circuli, etc. -

ALITER.

Sed etiam eadat ut Hzr, et producatur in
directum ipsa HI’Z ad a punctum , et jungan-

tur AH, AZ.
Quoniam igitur AH , HZ majores sunt ipsâ A2,

sed ZA æqualis est ipsi ZF , hoc est ipsi le,
communis auferatur Z1! 3 reliqua igitur AH re-
liqua H9 major est, hoc est HA ipsâ ne, mi-
nor majdre; qnod est impossibile. Similiter , et
si extra parvum sit centrum majoris circuli ,
ostendemus hoc idem absurdum.

le plus petit que le plus grand, cekqui est impossible. Donc la droite menée
du point z au point H ne tombera pas hors du contact enA 5 donc elle tombera
dans le contact en A. Donc , etc. ’

o
AUTREMENT.

Mais qu’elle tombe comme au, proIOngeons Hzr directement vers le point
e, etjoignons AH , Hz.

Puisque les droites AH , HZ sont plus grandes que Az , et que 2A est égal a zr,
c’est-à-dire à le , retranchons la droite communeDZH ; la droite restante AH au;
plus grande que la droite restante H0 , c’est-à-dire, HA plus grand que He, le plus

petit que le plus grand, ce qui est impossible. Si le centre du grand cercle
était hors du petit cercle , nous démontrerons. semblablement qu’il s’en Suivrait
une absurdité. I
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nporaztz le.
Sait N3 stridor itpaz’7r7m7atrr aiMIiMw 5173;,

C î A K F ’ n 7 I î N la un 7m xsv-rpat 107w 3715971147» sedum? Il:

75; brasois Christ-tau.
Au’o 7aip KÜMOI ai ABI’, AAE ioamn’a’ôawaty

alambic" 3173; tramai 73 A antiradar, un) siAIt’QeaI

735 ,uiv ART Iw’ItA303 niwpar, 73 Z , 73:7 «li AAE

73 Hr A5733 3’71 si :573 735 Z irri 73 H Ëmëuyru-

I ’ N î Q4 h A Ï A. , lpar" même du 7s; un: 73 A "mon; Maures-al.

M3 flip, à»: si rhumb, ipxe’3-6t3 du; ati ZTAH,

nazi imCIJXÜawatr a; ZA, AH.

En) 33v 73 Z canular us’r7p3r 377i 735 ART

xénon, in 33’737 Il 2A 7g 21’. nabi", in? 73

H fumer tain-p33 3373 735 AAE minou, in
irrir Il au a»; HA. saïga» tu uni si ZA tu? zr

PROPOSITIO in.

Si duo circuli sese contingant extra, centra
ipsorum cunjungens recta per contactum tran-

sibit. °Duo cnim circuli ABP, AAB sese contin-i
gant extra in A puncto, et sumatur quidcm
ipsius A11? circuli centrum z, ipsius vero AAE

ipsum H,- dico a z ad H coujungeutem rectum
pet contactum ad A transire.

Non cnim , sed si possibile, est ut ZPAH , et
jungantur 2A, AH.

Quoniam igitur z punctum centrum est ipsius
A)? circuli, sequalis est’ZA ipsi 2P. Rursus ,

quoniam.H punctum centrum est ipsius AAB
circuli, æqnalis est AH ipsi HA. Ostensa est

A PROPOSITION X11.

Si deux cercles se touchent extérieurement, la droite qui joint leurs centres
prisera par le contact;

Que les deux cercles sur, AAE se touchent extérieurement au point A; pre-
nons le centre z du cercle ,ABr, et le centre H du cercle AAE; je dis que la
droite menée du point zw au point H passera par le contact en. Aï

Car que cela ne soit point, mais , s’il est possible, qu’elle tombe comme
erH , et joignons 2A , au.

Puisque le point z est le centre du cercle ART, la droite 2A est égale à zr.
De plus, puisque le pointH estle centre du cercle AAE, la droite AH est égale
à HA. Mais on a démontré que ZA est égal à la droite zr; donc les droites 2A

. -m «47 -«sq-i
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Par ai d’9: 2A, AH 747; zr, AH 7m elfl’v’

n a. l
un: 3M si 2H un 2A, AH page" iniy. MA:

’ dmati litai-nm, 300p c’Nræ-ror. 06: d’un Il dm

1’68 Z Ë7ri 73 H imÇeuywpe’ru côôtïœ hui 75’:

x t a N . a 3 I s ) n vun: To A "mon aux:r :Aeun’rau’ à au"; apd.

t Il t I s aEn etpd du!) kUlÂOI, nui au igue.

I On P 0 T A Ë I 2 l7 .

Khan minou «in lÇdlfl’Tlel and "Adam
«mugît: si une, ir, ici! 1l i713; :Çé’n’flfl’al ËaÉr

7o inàç’.

El 7&9 iman-37, d’un; 5 ABAT minou 703
EBZA 3917140040” vrpo’npov inti; and vrÀu’om

a d un t tun": n w, Ta B, A.

’D 0::

K11) tÎÀn’o9u 103 pi! ABAI’ minium réifier,

æà ne 705 «DE EBZA, «a e.

est autem 2A ipsi 2P æqunlis 5 ipsæ igitur 2A ,
AH ipsis zr, AH æquales saut; quare tata ZH
ipsis 2A, AH major est. Sed et minor, quad
impossibile. Non igitur a Z ad K ducta recta
par pontactum ad A non transibit; per ipsum
igitur. Si igitur duo circuli , etc.

PROPOSITIO X111.

Circulus circulum non contingit in pluribus ’

punctis quam in une , five inlus contingat,
sive extra.

Si cnim possibile, circulas ABAI” circulum
BIZA contingat primum ictus in pluribus punctis p

quam in uno, in B, A.
.

Et sumatur ipsius quidcm ABAT cireuli cen-

trum Il ; ipsius autem mzÀ, ipsum en

AH sont égales aux droites zr, AH; donc la droite entière ZH est plus grande
que les droites 2A, AH. Mais au contraire, elle est plus petite (ado. r ), ce qui
est impossible. Donc la droite menée du point z au point H ne peut pas ne pas
passer par le contacten A; donc elle y passe. Donc , etc.

Q

PROPOSITION xm.
Un cercle ne touche point un cercle en plus d’un point , soit qu’il le touche

intérieurement, ou extérieurement. I .
Car si cela est-possible , que le cercle ABAT touche d’abord intérieurement le

cercle EBZA en plus d’un point, aux points B , A.

Prenons le centre H du cercle un, et le centre e du cercle 1532A.

l9
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H zips: in?» 7031-1 in) 13 e ÉmËw’ywpivn tô-

0623 in; qui B, A zenî-nu. Utnfirm à; à BHGA.

K1) in) 13 H tupaïa! xiv-rpov irri 705 ABAT
minou, in in); û EH tu? HAt ,uu’Çuv ripa: il

BH 72?; et muge? ripa pilau ü ne 717;.8A.
nota", ivre) 75 6 "priai n’y-mûr in) Toi?
EBZA minou, il?» in)! il ne et? 6A. 15153139"
Pi 4675; mi WOÂÀI; païen, 3mp4 dîtiuct’ror’

otite ripa. mina; minou içéw’rnat livra; muai

, a. a nq 70men d’un": a w. ’

li

Ain, N 37: cric?! inertie. Ei 7&9 35171737, atti-
xÀoç 5 ArK min? ou 7055 ABALiÇatw’n’cÔu irai);

and 7IÂU’M’G tupaïa i1 i7, A, T, un) im-

(w’xfla si Aï.

livrai oiÎy 1:6:va 78v ABAT, ATK ti’Àmr’rau in)

7,7; mptptpu’atgiuat’ripou Na foxé": «mutin 7è

v t ) t N I IA , 1’, n aipatô inti Ta. 13147 captura ËTIÇIUÇ’VUIUJHI

lpsa igitur ab H ducta recta ad 9 in puncta
B, A cadet. Cadat ut BHQA. Et quoniam H punc-

,tum ceutrum est ipsius ABAP circuli , æqualis est

EH ipsi HA; major igitur EH ipsâ 64; ergo
multo major ne) ipsâ on. Rursus , quoniam 6
punctum centrum est ipsius EBZA circuli, æqua-

lis est DE) ipsi 6A. Ostcnsa est autem ipsâ et
flmlto major , quod impossibile; non igitur
circulus circulum contingit intus in pluribus
punclis quam in une.

0

Dico etiam neque extra. .Si cnim possibile ,
circulus AFK circulum ABPA .conlîngat extra

i in pluribus punctis quam in uno, in A, P, et
jungatur AF.

Quoniam igitur circulorum ABAT, APK sumpta
O

Sunt in circumferentiis utriusque duo quælibet
puucla A, P, hure ulique puncla conjungens recta

I La droite menée du point Han point a passera par les pointsB, A( n
Qu’elle tombe comme mon. Puisque le point H est le centre du cercle anar,
la droite BH est égale à HA; donc B21 est plus grand que 94 ; donc ne est beaucoup

plus grand que 6A. De plus, puisque le point 6 est le centre du cer-
cle un, la droite ne est égale à 9A. Mais on a démontré qu’elle est beaucoup
plus grande , ce qui est impossible; donc un cercle ne touche pas intérieurement

un cercle en plus d’un point. i
- Je dis aussi qu’il ne le touche pas extérieurement en plus d’un pointa Car,

s’il est pOSSiblie, que le cercle arts touche extérieurement le cercle ABAI’ en
plus d’un point, aux points A , r ; joignons Ar. *

Puisque dans la circonférence des cercles anar, ATK, on a pris deux points
quelconques A, r, la droite qui joindra ces deux points tombera dans
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, I . A N A169.71 :913; tut-ripai; reniant. AÀÀa. ne par
a. x a t v1ABAT ive-à; inca, ne à ATK tac-roc, omp nitro-

! il W ” I p l a tont" ou): upas une; zoulou warrant: un;

V l O 7 tuni vrÀeiovat cumin È w. EJ’u’xGn à, en ouds

a r .1 " c a."10;. mina; dfl, nui ni "fac.

nporAztz 14V.

I t Il a N a! 3’ ’ ’ tEv 1:;qu au tu: Quand! un" suffixât)!" arc

N I A l 1P Q I Î A N ITao KeVTpW, un au nov empenna-au une trou un-
Il’rpou mu dÀÀîiÂalç clair.

I h w ÎEn?» mina; 5 ABAT, uni à! mon,» mon w-
Oeî’att inane" ai AB , TA’ Ai)!» in ai AB, TA’

y 1 p t :-woy athOUfH 1’70 ne Kim-pou.

A

Einipûœ 7&9 75 xiv’rpov 10:7 ABAT nézÀau, mati

inca 76 E, tu) mimi 798 E in) ni; AB , TA mies-rot

ficha-av El, EH, un) imÇtixem-aty ai AIE, TE.

intra utrumque cadet. Sed quidcm intra ipsum
ABAT cadit, extra vero ipsum ATK, quod al)-
surdum. Non igitur circulu! circulum contin-
git extra in pluribus punciis quam in uno. Osten-

sum est autem neque intus. Circulus igitur, etc.

PROPOSITIO XIV.

ln icirculo æquales recta: æqualiler distant a

centro , et qua: æqualiter distant a centre æ-
quales inter se suut.

Sit circulus,ABAT , etin eo æquales recta: sint

au , TA g dico ipsas A]! , TA æqualitcr distarc a

t centro.

A

Sumatur cnim centrum ipsius ABAT circuli ,
et ait E , et ab E ad A3 , FA perpendiculares du-

cantur El , en , et jungantur AE , TE.

l’un et l’autre cercle (2. 5). Mais elle tombe dans le cercle ABAT, et hors
du cercle ATK ( défi. 5. 5), ce qui’est absurde,- donc un cercle ne touche pas
extérieurement un cercle en plus d’un point. Mais orna. a démontré qu’il ne le

touche pas intérieurement en plus d’un point. .Donc etc. i

- . PROPOSITION XlV.
Dans un cercle les droites égales sont également éloignées du centre , et les

droites également éloignées du centre sont égales entr’elles.

Soit le cercle ABAT, et que dans. ce cercle les droites AB, TA soient égales;
je dis que les droites AB, ra sont également éloignées du centre. i

Prenons, le centre du cercle ABAT ,1 qu’il soit le point E , du point E me-
nons les droites EZ , EH perpendieulaires aux droites AB, m , et joignons A15, r13.
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En) 037 tàôtîat’ Tl; allai nil n’y’rpou à E2

î NI A A N I A ltuants! Tint [au du: 1’00 ust’rpou tu" A]! «pas

a t I s l î t I lopûrt; 1mm, un daguerai 7mm. In «par.
’ à AZ un? 132i «un»? alpe à AB ri; Az. me ni

nitrai du sa) si TA qui; TH inti 917195, uni in"

C a. æ Ain n’ AB 7p TA: in ripa nul i Al 75.1 TE: K4:

inti in inlv il Ali a"? ET, 710v un) ri ait-ri ni;
A5 au)? «277i 75; ET. AÀÀè. 7,5 [air inti 75; AIE

in ni. abri 1’51 A2, 2E, ipûti 7aip si vrpi; et;

Z 7min. 75 fi abri 7:7; ET l’au ni abri 137
EH, HT, ipôa’t 7&P il vrpiç 751-! yuyia’ Toi cipal

«inti 757 A2, 2E in: in) 1’07; abri 157 TH, HE ,I

57 ri in?» trait Al l’a-or inl tu; abri 73; 111,751:

7a’tp in" si AZ a"? TH’ Àot7riv aipat tri abri qui;

2E une" 76 aivri 15’; EH in! irriv, in: ipata ri

Il! tri EH. B7 Il 1";pr in! 31711,94!" abri 70:7

I s a: I l1 t 9 t m Insv’rpov mena: amarrai, 071! au aura nu attr-

Quoniam itaqne recta aliqua EZ per centrutn

rectam aliquam A! nonper centruxn ad rectos
secat , et bifariam ipsam sccat. Æqualis igitur Az

ipsi sz; dupla igitur A8 ipsius AZ. Propter
eadem utique et FA ipsius PH est dupla, et est
æqualis A3 ipsi TA; æqualis igitur et A2 ipsi
TH. Et quouiam œqualis est AS ipsi ET , æquale

et ipsum ex. AE ipsi ex ET. Sed ipsi quidcm

ex AH æqualia ipsa ex AZ, Z! , rectus cnim
ad Z angulus; ipsi veto ex ET æqualia ipsa
ex. EH, HI", reclus enim ad H augulus; ipsa
igitur ex A2, Z! æqualia sunt ipsis ex PH, un,
quorum ipsum ex A2 æquale est ipsi ex ni ,
æqualis cnim est AZ ipsi PH; reliquum igitur
ipsum ex Z! reliquo ex EHiæ’quale est, æqualis

igitur 2E ipsi EH. In eirculo autem æqualiter
distare à centra recta: dicuntur , quando a cen-

Puisque la droite raz menée par le centre,.coupe à angles droits la droite AB ,
non menée par le centre , elle la coupe en deux parties égales(5. 5). Donc AZ
est égalàBz ; donc AB est double de A2. Par la même raison TA est double de
rH; mais AB est égal à ra; donc Az est égal am. Et puisque 4E est égalàEr,
le quarré de AE est égal au quarré de El". Mais les quarrés des droites A2, 21!
sont égaux au quarré de A13 (47. 1 ), car l’angle en z est droit; et les quarrés
des droites EH , Hr sont égaux au quarré de Br, car l’angle en H est droit; donc
les quanés des droites Az , ZE sont égaux’ aux quarrés (les droites TH , ne ; mais
le quarré de Az est égal au quarré de rH , car Az est égal à rH; donc le quarré
restant de. ZE est égal au quarré restant (le En ; donc 2E est égal à EH. Mais dans
un cercle les droites sont dites également éloignées du centre , lorsque les per-

ÏWA-q- - * -- "À’*
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7pou br’ att’rràç dem. dyipttrau in: (lia-n" ai

alpes AB, TA in" étripant" abri Toi: eirrpw.
And (hi ati AB, TA "39:71! l’a-av ai7rtxi7weatv

a t a. I a. a a ’I Il c .aura 7cv xw7pou, TOUT en", un erre a Ez 7p
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Ï». I a a. r a , xlm yatp unau narrantuzaôwrm, motta; du

A. v l a: edaigna", 37: durit» in" ri par AB ne A2, u
«Fi TA 73; THt sati brtl in inlr ri AE 7j; TE,
leur 3773 7i abri 737; AE trë «bri 75; TE’ aiAAai

N A Ï A au V ) A i ’ E N7p par aura 7M Ali Mat sont 7a. une 7m EZ,
2A, 7a? Pi abri 75; TE in 7è abri 765v 13H,
HT, 7è 1px abri 75v E2, 2A le: ira-Tl 707; abri 75v

EH, HT, in 7i abri 75; EZ 7g; abri 75; EH irriv
irov5, in 7èP si E2 ni EH’ Acnriv tripe: 7i abri

717; Az Aimé)" 74:5 abri 737; TH in)! inirô’ in

dipd Il Al 79,7 TH, sa) in: 7:7; fait! A2 havé? Il

AB, 75; fi TH «infini si TA’ in ripa si AB
73 TA. E7 du? ripa, mai 7d iEiiç.
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tro ad ipsas perpendiculares duclæ trqualest
ut; ergo AB, TA æqnalitcr distant a centre.
.Ssd demum æqualiter AB, TA distcnt a

centre, hoc est, æqualis sit E2 ipsi EH; dico’
æqnalem esse et AB ipsi TA.

Etenim iisdeIn constructis, ’simililer utique

ostendemus duplum esse quidcm A]: ipsius Az ,

et TA ipsius TH; et quoniam æqualis est AE ipsi

TE, æqualc est ipsum ex AE ipsi ex TE 5 sed
ipsi quidcm ex AE æqualia sont ipsa ex E2 ,
ZA , ipsi vero ex TE ipsa ex au, HT; ipsa
igitur ex Ez, ZA æqualia sunt ipsis ex EH, HT ,

quorum ipsum ex E2 ipsi ex EH est æqnale ,
æqualis cnim Ez ipsi EH ; reliquum igitur ex
42 relique ex TH est æquale; æqualis igitur
A1 ipsi TH, et est ipsius quidcm AZ dupla AB,
ipsius vero PH dupla TA. Æqualis igitur A3 ipsi

TA. In cireulo igitur , etc. i

pen’diculaircs menées du centre sur ces droites. sont égalcs(déf. 5 ); donc les

droites AB , rA son! également éloignées du Centre. *
Mais que les droites AB , ra soient également éloignées du centre , c’ést-à-

dire, que ZE soit égal à EH; je dis que An est égal à TA. ’
Les mêmes constructions étant faites , nous démontrerons semblable eut que

AB est double de Az , et ra double de ru. Et puisque As est égal à TE , le quarré
de A15 est égal au quarré de r15. Mais les quarrés de; droites E2 , 2A sont égaux
au quarré de AE ( 47. 1), et les- quarrés des droites EH , Hr égaux au quarré de
r5; donc les quarrés des droites El , ZA sont égaux aux quarrés des droites EH,
Hr ; mais le quarré de E1 est égal au quarré de EH, car E2 est égal à EH; donc
le quarré restant de A2 est égal au quarré réstant de rH ; donc A2 est égal à rH ;

mais An est double de la droite Az, et TA double de ru ; donc A8 est égal à
ra. Donc etc.
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n p o r A 2 I 2 lé. I n

Ev mina: prylrru ,uiv irrw’ ri Êrépnpoç’

finir «Pi inlay, dei il inter 705 sir’rpou 7h";

rimé-rapt! [Atlch irri. i
E070» mima; i ABTA, J’iat’ptwpoç fi «6703

i770 il AA, m’wrpw fi 7i E, nazi 33er pair 705
Fuir-mou irm in BT’, abnéflpav il ai ZH’ n’y»

in patelin» pair irriy il AA, [tarzan (li ri BT 75; 2H.

l

P1956000 7a’tp abri 703 E3 xiy7p0u in) rai; BT,

ZH reniât-r01 0tÎ E6,IEI(. Kali brai 67.107,in 705

tirs-p01; inlv bi h, abré’rlpcv d’i tilt-I, paît"

ripa: f EX 73; ne. Ktlld’eü vif E6 in il EA , sati

Éloi 703 A 7j? EK api; ip9aiç dxeeî’au si AM (Mixeur

in) tri N , nazi Ëma’xMa-Isv a; EM, EN, E2, EH.

PROPOSITIO XV.

ln circule maxima quidcm est diameter j
aliarum vero, semper propinquior centrq ire-
motIore major est.

Sit circulas ABTA, diameter autem ipsius
sit AA , centrant vero E, et propinquior quidcm

ipsi E centra sit BT, remotior vero 28; dico
maximum esse M, majoroit). veno Br ipsâ se.

Ducantur cnim ab E centro ad nr , Il! pers
pendicularcs E9, Ex. Et quoniam propinquior
quidcm centro est ET,remotior yero EH, ma-
jor igitur En ipsâ E9. Ponatur ipsi ne arqua-
lis EA, et pcr A ipsi me ad rectos ducta A]!
producatur ad N, et jungautur EH, EN, El, En.

PROPOSITION. XV.

Dans un cercle le diamètre est la plus grande de tontes les droites, et parmi
les antres, celle qui est plus près du centréest plus grande que celle qui en
est plus éloignée.

Soit le cercle ABTA ; que AA en soit le diamètre, et E le centre, et que Br soit
plus près du centre que 2H; je disque la droite AA est la plus grande, et

que Br est plus grand que 2H. . ’
Menons’du centre E les droites E6, Ex perpendiculaires aux droites Br, 2H. Et

puisque Br est plus près du centre que 2H , la droite EK est plus grande que
150 (déf. 5. Faisons la droite EA égale à 59, par le point A menons la droite
AM perpendiculaire à Ex, prolongeons-la vers N, et joignons EM, EN, El, EH.

l
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LE TROISIÈME LIVRE DES
Kui Cm) in irriv si E6 au? EA, in in) Xdl

si Br fil MN. nabi", être) in unir si ,uiv AH rit"
EM, i «DE EA n; EN, si au; 15A 717; ME, EN

Ïa’niniv. A»: a; ME, EN 75; MN perfores
tin, uni ri AA cipal 15; MN faire» irrita la» ü
si MN «a Br, a? AA «1,»; nîç Br peut irri. tu)

:711) Na a; ME, EN (Pari 71?; 2E, EH in;
de), uni 7min li I375 MEN, 7min; 75; 6:73
ZEH ptiÇMI5° Bain; clip: ri MN fléau»; 7,7; 2H

laize" irrita AÀÀaË. si MN 7:5 Br fluxer» in,
ni si Br 717; 1H suifent! errât. Msyirni pive 1px.

il AA flingua, pureau cri ti Br 75; 2H. Ev 10’-
xAtp in, nul Toi Ëfîç. ’

nec-mm: :ç’.

H 71? (flapi-rial,» 1’03 161ch!) vrpà; ôpûà; in”

infant; chopin ix-rà; malin: 705 minous un) si;
757 pis-raft) 75mn 117; 11 «39:14:; au) 1:7; WlPlÇl-

qui; in’pa 060171 ail wapmmmïrafl’ un) si [tir

706 tipmwtÀi’ou yttria émient: 7min; oftt’açfid-

Ouypz’wou paire»? iniv’ il (N Mimi Dada-7m.

ÉLÉMENTS D’EUCLIDE. 15x

Et quoniam toquàlis est E9. ipsi (BA, mgualis

est et Br ipsi MN. Rursus, quoniam æqualis
e est quidcm AE ipsi EM, et RA ipsi EN , ergo

EA ipsis ME, EN æqnalis est. Sed ME, EN
ipsâ MN majores surit, et AA ipsâ MN major

est. Æqualis autem MN ipsi Br, ergo AA ipsâ.
BP major est. Et qttoniam duæ ME, EN duabus
1E , EH æquales sont, et angulns MEN angulo
ZEH major; basis igitur MN basi ZH major est.
Sed Mx ipsiBl” ostensa est æquulis, et Br ipsâ 2H

major est. Maxima quidcm igitur A4 diainqter ,
major vcro Br ipsi 2H. ln circulo igitur, etc.

PROPOSITIO XVI.
Ë

Recta diametro circuli ad rectos ab extremi-
tate ducta extra cadet circulum; et in locum
inter et rectam et circumfcrentiam altera recta.
non cadet; et quidcm semicirculi angulus quo-
vis angulo acuto rectilineo major est; roi-guru

vero minor. I
Puisque Be est égal à EA, la droite Br est égale à MN (il, 5). De plus,

puisque A15 est égal à au; et EA égal à EN, la droite AA est égale aux droites

ME, EN. Mais les droites ME , EN sont plus grandes que MN; donc AA est plus
grand que MN. Mais MN est. égal à Br; donc AA est plus grand que Br. Et
puisque les deux droites ME, EN sont égales aux deux droites ZE, EH, et que
l’angle MEN est plus grand quel’ungle ZEH, la base MN est plus grande que
la base 1H" (24. x). Mais on a démontré que MN est égal à Br; donc Br est
plus grand que 2H; Doncle diamètre AA est la plus grande de toutes les droites,
et Br est plus grand que 2H. Donc, etc.

PROPOSITION XVl.
Une perpendiculaire au diamètre d’un cercle et menée de Tune de ses extrémités, I

tombe bers de ce cercle,- dans l’espace compris entre cette perpendiculaire et
la circonférence, Ou ne peut pas mener une autre droite; et l’angle du demi-
.cercle est plus grand, et l’angle restent est plus petit qu’aucun angle rectiligne aigu.
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Env d’un; ART mpl trin-po, 73 A nazi
J’Iaipnjaoy mir AB’ ligna Ë?! si àvrâ un? A 737A13

"p5: 5,464); du” dupa; clampin ire-rit; matira:
705 xénon.
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6773 AAI", époi sipo; xalti 673 ATA’ rpiyairou

tf6 70:7 ArA’au’ No yttria: «.174 ônà AAI’, ArA

rivoir opeuî; in: ria-in Ëmp irriv embarrer.
06.2 si «i173 1017 A MFJTOU, au? BA wpàç 699d;

n’ayons?» i773; m0771: 70:7 :JxÀou. 0,44059; N

Êtifoyw, 31-: «in? in") 15’; mplmpeiaç’ 6x13;

4p: ouvrirai, à; li AB.
Ain N5 in; à; vair piratât) 76mn, 7:7; Te

Ali «latin; mi si"; res. mptÇtpeizç, hip: ul-

LE TROISIÈME LIVRE pas ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

Sit circulus A317 circa çentrum A et diamc-

trum A); dico ipsam ab And A8 ad rectos ab
extremitate ductam extra cadcre circulum.

Non cnim, sed si fpossibilc, cadat intus , ut
At, et jungatur AF.

-

Quoniam æqualis estAA ipsi AF , et angulul
AAP angulo APA æqualis est. Rectus autem
AAI’, rectus igitur et AFA; trianguli inique
ArA duo anguli AAP, APA duobus rectis æ-
quales sunt, quod est impossibile. Non igitur
ab A puncto , ipsi 8A ad rectos ducta intra ca-o
dot circulum. Similiter nuque ostendemus , ne-
que in circûmferentiam; extra igitur cadet," ut
AB.

Dico etiam in locum inter A! reclam et PeA
circumferentiamfilteram rectamnon cadere.

Gaïa. où wapepntflî’rm. ,

Soit le cercle ABr ayant pour centre le point A, et pour diamètre la droite A8; je
dis que la perpendiculaire menée du point A à la droite AB, tombe hors du cercle.

Car que cela ne soit pointa mais s’il est possible, qu’elle tombe sen-dedans

comme rA, et joignons Al". l I ’ I .
Puisque AA est égal à A1", l’angle AAI’ est égal a l’angle au (5. 1); mais

l’angle AAr est droit; donc l’angle Ars est droit aussi; donc les angles AAr,
ATA du triangle M’A sontiégaux à deux angles droits, ce qui est impossible
(r7. x); donc la perpendiculaire menée du point A au diamètre A8 , ne
tombe point dans le cercle. Nous démontrerons semblablement qu’elle ne
tombe point dans la circonférence; donc elle tombe tan-dehors comme AE.

Je dis encoœ qu’aucune droite ne peut tomber dans l’espace qui est entre
la (1"le A5 et la circonférence reA.

r’ V I J . r -VÉ..-*«Aw&«--»«x.. .



                                                                     

LE TROISIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE. :53

Si cnim possibile, cadat ut .zA, et ducaturEi yèp «l’aurait, wœpevrm’rs’rœ à; si 2A, un?

a puncto A ad 2A perpendicularis AH.5x60 airé 7017 A caution ivri mais 2A un";

ri AH. .Kari inti âpôti invar il tiré AHA,,iAai1’raw J’i

599i; il tira AAH’ pu’Çw 5P: si AA 73; AH.

In Il il AA en Ae’ pu’Çw J94 si A9 7:7; AH,

il haie-Ira! 75; purotin, 3m? in): délisserai.
06x djinn si; mir [tu-ait) 70’707, Tilt; n «latin;

ml 7h reptoepeiar, hip: :6961 naptymnî’rat.

A476 31’: gal Ê pis 706» intituliez) 7min,

Il mpuæops’vu 67:6 n 15; BA «30:14; ml ni;
PSA mpupcpu’aç, aimés-n; 7min; "554’155 1500-

esse; reliquum vero comprehensum et a r04flanqua [421’ng inivt il «Fi Mimi , 57 empapao-

m’vn 57:6 n 75’; reA ramequin; xai 76; A5 circumfereittiA et A! recta, quovis angulo acuto
Ô. «loua; , igné"; 7m14; 55.53; .ûôwpa’Wou rectilineo minorem esse.

hein-m irrita
El wifi Eh; ne 7min tôÛtiypaHLoç’, ,11.th

giy si: wapttxopu’vuç tiaré n rif; 8A «38:11: and

rît IGA’mpipepsiaç, braie-rait d’à Tif; repiquoi-

ru; 15m5 7s 117; reA WIPIQCPUIÆÇ nul Tï; AE tô-

Ou’zç, si; 731 maërl réerai «à? 7e FGA repût-

1 juin; ml 75; A13 nieriez; «36.7.63 wapeymnïrm,

lin; rotin: "dans pis 15; ripltxopt’rnç tiaré tu
4

Et quoniam reclus est ARA , minot autem
recto ipse AM1; major igiturAA ipsi AH. Æqualis

autem AA ipsi A9; major igitur de ipsâ AH ,
minot majore , quod est impossibile. Non igi-
tur in locum inter rectam et circumtercntiam.
altara recta cadet.

Dico et quidcm semicirculi angulum, com-
prcltensum et a 13A rectâ et rets circumfe-
rentiâ , quovis angulo acnto rectilineo majorem

Si cnim est aliquis angulus rectilineus, major
quidcm comprehenso et a BA rectâ et PeA cir-

cumfcrentiâ , miner vero comprehenso et a
reA circumferentiâ et Ai. rectâ , in locum inter

et reA circumfcrentiam et A3 rectam recta
cadet , qua faciet angulum a rectis comprehen-
suIn, majoremquidem eomprebenso etaBA rectà

Car si cela est possible, qu’elle tombe comme 2A, et du point A menons

AH perpendiculaire à 2A. . ’ APuisque l’angle ARA est droit, et que l’angle AAH est plus petit qu’un. droit,
’la droite AA est plus grande que AH. Mais AA est égal à A9; donc A6 est plus

grand.que AH, le plus petit que le plus grand, ce qui est impossible. Donc
une droite ne peut pas tomber dans l’espace qui est entre la droite AEpetJa

circonférence. " f v A .Je dis enfin, que l’angle du demi-cercle compris par la droite 8A et la
circonférence toit est plus grand que tout angle rectiligne aigu, et que l’angle
restant compris par la circOnférence reA et la droite AE est plus petit que tout

angle rectiligne aigu. v ’ r
Car s’il a un angle rectiligne plus grand que l’angle compris par la droite

sa et par la circonférence reA, et un angle plus petit que l’angle compris par
la circonférence reA et la droite A5 , dans l’espace compris entre la circonfé-

* l i no
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,15; 8A «79:14; nazi 75; TGA mpmtpu’aç in?) tô-

Ooî’m wcprexopérnr, haïr-rom (Pi 75; mpnxopi-

- me tine, 7e 1’17; reA replçepu’aç uni 15; AE u;- .

0911;. 05 wapqm’imu (N. 0614p: (ri; mixage-
pén; 7min; tiaré m 75’; RA 1:39!ch mi 13; reA

71’194?!le inculpiëuv tif-Tu. 67:6 «69:15:! m’an-

xopu’m , midi fuir hein-av 75; wepuxopa’rn;

et reA circumfercntià, minorcm vero com-
prehenso et a PGA circumferentiâ et AE raclé.

Non cadit autem ; n0n igitur comprehenso an-
gulo et a BA recta et NM circumfereutiâ erit

major acutus a rectis comprehensus, neque
quidcm miner comprehenso e! a rem circum.
ferenüâct As rectâ. Quod oporlebat ostendere.

6m; n 75’: reA mpçcpu’at; un) 7-3; AH sôflu’çç.

Omp Un hîëafi.

I z . E

’- HOPIEMA. COROLLARI’UM.
.

Ex hoc utique manifestum est rectam dime-l

tro circuli ad rectos al) extremitate ductam con-
’tîngere circulum; et rectam circulum in unico

içémcrar hmm. En? Nm? ruai si» au"; contingcre puncto. Quoniam et recta in duobus
115.4575 wFCéMow-g étaya; dans wigwam ipsi occureus intra ipsum caderc ostensa est.

Mixa". . . .
c

’ t a t wEn du TOUTOU" ÇlePOV, 3nd ri? «l’angine,» un

l A t - a ai a a il a r a pun: au «par op a; avr capa; 170mm marrera:

A. I a a,» w .1:00 toueur un on «58m: minou x19 :7 (Aérer

rence reA et la droite AB, il y aura une droite qui fera un angle plus .grand
que l’angle compris par la droite RA et la circonférence reA, et un angle
plus petit que l’angle compris par la circonférence reA et la droite AIE. Mais
il n’y en a point ; donc il n’y a point d’angle aigu , compris par des droites ., plus

grand que l’angle compris par la droite RA et la circonférencehreA, ni d’angle
plus petit que l’angle compris par la circonférence reA et la droite AB. Ce
(111.11 fallait démontrer.

COROLLAIRE

De là il est évident que la droite perpendiculaire au diamètre, et menée
d’une de ses extrémités, touche la circonférence, et que cette droite ne la
touche qu’en un seul point. Puisqu’il a été démontré que la droite qui rencontre I

un cercle en deux points entre dans ce cercle ’(2. 5).
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arc-rasta: 1è".

A7rà 795 ËoÉt’woç camaïeu tu? (90051110; mincit

içaor’rom’mv "son" www àyayoîv.

limona [du fiait” tupaïa! 76 A, 5 à 4’009);-

.xu’xÀoç’Ê BrAt à? Ni ainsi nô A amadou rai?

BI’A minou iman-rapin? tôôtîar nappait 4’74-

7277. I

I mafflu 7&9 13’ saintier 705 minium 73 E,
tu) 37116159490 si «AB, qui .1619: mV 753 E

V «banian-r à? 143 EA miam; ysypaiçôœ 5 AZH,

sial dal-3 705 A 7:5 RA api; ôpeaiç 5x6!» si Al,

uni imÇdeOwuy et; El, AB’ Ain: 3-" abri 706

. A camaïeu 705 BrA mirant: ipavnops’vu gitana
a? AB.

Emi çà? 73 E xivrpov irri 737 en, AZH .
160m, in aipœinlv si pir’EA El, si à

w

PROPOSITION -Xvn.-
à

enoposmo xvn. ’

A data puncto rectum, lineam ducere, qua!
circulum datura contingat. k

kSit datum quidcm punctum A , dans vero
circulas BPA; oportet igitur ab A puncto rec-
tam lineam ducere. qua: M’A circulum con-
tingat.

.Sumatur cnim centrum circuli E, et jungao

tur AE,.. centro quidcm E, interyallo vero
2A circulus descrihatur AZH , et a A ipsi sa
ad rectos ducatur Az , et jungantur zz , ne;
dico quod ab A pnncto ipsum M’A circulum con-

tingens ducta est ipsa An. .

Qnoniam cnim E centrnm est M’A , A25! cil-7

eulorum , æqualis igitur est quidcm 11A ipsi la ,

V; I’ à

D’un point donné, mener une ligne droite qui touche un cercle donné.
Soit A le point donné. etBrA le cercle donné; il faut mener du point A une

ligne droite qui touche le cercle nm.
Prenons le centre E de ce cercle, ioignons AH, du centre E et de l’intervalle

EA , décrivons le cercle AZH (dém. 5); par le point A menons A2 perpendiculaireà
AE, enjoignons raz, A8; je dis que la droite AB, menée du point A, touche

le cercle BrA. a - " iCar puisque le point E est le centre des cercles BTA, Ali-I, la droite ne est -
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N Ê été 5A2, 3991i ripa un) li thé EBA. Kali

inlvti en in rail 1477900. si ü 75 flamine
705 minou 7:93; 596d; du: dupa; émiai";

D P n I 0 i 1 I *CÇdfl’Tlel nu une.» Il A8 apte 00417M171!
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Avrà 703 Épzléloôéwroé onusien ne A nô J’o-
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LIVRE nus ÉLÉMENTs’n’EUCLmE.

et 3A ipsi En]; duæ utique A], en dnabus
u , 3A æquales sont, et angulum communem
comprehendunt ad Ë ; basis igitur A2 basi A)
æqualis est ; et RAZ trianguluml 58A triangulo
æquale est,- et réliqui anguli reliquis angulis;

æqualis igitur 342 ipsi BA. Reclus autem
au, reclus igitur et un; et est un ex cen-

tro; diametro autem circuli ad rectos ab extreg
mitatç ducta contingit circulum; A]! igitur con-

tingit BPA circulum. -
A Ô ’ .

A date igitur pnncto A datum circulum M’A

contingens recta linea ducta est A). Quod
[Ml limant Il AB. Omp 3&1 muid-al. oportebnt facere. j

égale-à El, et HA égal à EB; donc les deux droites AE, E8 sont égales aux
.deux droites ZB, en; mais ces droites comprènent un angle commun en E;
donc la base M’est égale à la base AB, le triangle au égal au triangle en ,
et les angles restants égaux aux angles restants (,4. I); donc l’angle RAZ est
égal à l’angle EBA. M’ais’l’angle EAZ est droit; donc l’angle au est droit aussi.

Mais la droite E8 est menée par le centre, .et la’qierpendiculaire au diamètreqdu
cercle, et menée de l’une des extrémités du diamètre tanche le cercle (16. 5);

donc la droitelAB touche le cercle RIA. .
Donc la ligne droite An , menée par le point donné A, touche le cercle

BrA- Ce qu’il fallait faire. a,

en -... 74-*lv*’-*
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m .PROPOSITIO XVII I.

Si’cireulum contingat aliqna recta, a centro

autem ad contactum ducatur aliqua recta, con-
jungeus perpendicularis erit ad contingentem.

Circnlum enim’ A)!” contingat aliqua recta

A! in r .puncto, et snmatur centrant A3? cir-
. culi z , et a z ad r conjungatur 11’; dico zr

perpendicularem esse ad A3.

PH!
Si cnim non, ducatur a z ad A! perpendi-

cularis 2H. I .Quoniam igitur ZHI’ angulus est rectos ,K

acutus igitur est ZPH 5 majorem autem angulutn
majuslatus subteudit, major igitur zr ipsâ au.
Equalis autem IF ipsi au; major igitur et ZB
ipsam, miner majore, quad est impossibile.

a

PROPOSITION xvm. -
Si une droite touche un cercle, et si du centre on mène une droite au point

de contact, cette droite sera perpendiculaire a la tangente.
Que la droite A13 touche le cercle ABr au point r ; prenons le centre z du

cercle ABr, et du point z au point r menons Zr; je dis que la droite zr est
perpendiculaire a AB.

’ Car si elle ne l’est pas , du point z menOns 2H perpendiculaire a au (la. x).
Puisque l’angle 2m est droit, l’angle er est aigu (l7. t); mais un plus

grand côté soutend un plus grand angle (19. 1 ); donc zr est plus grand que
m. Mais zr est égal à la 5 donc la droite ZB est plus grande que la droite ln,”
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irriv aiNyat-rov. 051 sipo: si ZH midi-ré; irriv

i7rl 7;" Ali. 0,4010; N Mimi», Z7: «:de i700!
Tl; "Ail? ’rïiç 21” si Zf ripa: Miami; irriv ivri 7;"

AB. Bais! ripa. 16men, anti d’à. 353;.

HPOTAEIE .6’.

flair minou imbu-rai ne «Maïa, 157:3 ü
73; dçî; 737 ipamopa’vp qui; ôpeèç! «Mail:

N à l C7,341,449: 3194831, ivrl ru; âxdu’n; insu 13 zw-

TPOV rail 146.1Mo.

tréma 7è? 105 ABr air-récent Tl; tôôeîiz si

AE Ira-rai 73 1’ tupaïas, sa) abri 703 1’ 737 AE

"par ËPÛa’tç’ figeai si 11’ A470 in 3nd qui”; AI

Ënl Tà xt’vrpoy 705 minou.

Mil vip, si»; aidwwràv, leur 75 Z, nazi im-

Gu’xôw si Il. ’ . a .I

Non igitur 2H perpendicularis est ad AB. Similiter

utique ostendemus neque aliam quampiam
præter ipsam ZP; ergo 1P perpendicularis est
ad AB. Si igitur circulum, etc.

PROPOSITIO xpr

Si circulum contingat aliqua recta, a con-
laclu autem contingenti ad rectos recta linea
ducatur, in ductâjerit centrnm circuli.

Circulum cnim ABP eontingat aliqua recta
A5 in P puncto , et a r ipsi A! ad rectos du-
catur FA; dico in A? esse centnun circuli-

. . . - ..Non cnim, sed si pOSsibile, sit Z, et jun-
gatur r2.

la plus petite que la plus grande, ce qui est impossible; donc 2H niest pas une
perpendiculaire à AE. Nous démontrerons semblablement qu’il n’y en a point
d’autre, excepté zr; donc .zr est perpendiculaire à AB.,Donc, etc. .

PROPOSITION XIX.

Si une droite touche un cercle, et si du point de. contact on mène une
ligne droite perpendiculaire à la tangente, le centre du cercle sera dans la
droite qui aura été menée.

Car qu’une droite au touche le cercle sur au point r, et du point r menons
ra perpendiculaire a A8; je. (lis que le centre du cercle est dans au.

Car que cela me soit point, mais s’il est possible, que le centre soit z, et
joignons rz.
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Emi 05731u6û00 793 ABI ÊÇCÏWTITlll, 71;

"39:33: a; Ali, dard æ; 705 «input iwi Tala ipsi?
im’ëwtttrm ti- ZIg Il ZI cipaÎ remué; in" in)

nia A]? ÊpBIl ripa: Émis ai 67:3 ZIE. En: fi ml

il livré AIE ËpÛât in ripa irriv ri 67:3 ZIE

vivré AIE, si bah-ra» 75 faiCDW, swap intis
daim-ros. 06:: ripa: 7è Z air-q.» fini 703 ABI
révisa. Quais); NI J’u’Ecpw, 37: oriel” aillé

7l amis i7rl si; AI. liait sipo: minou, nul :d
355k.

nporaztz x’.

, Br admet, si npàç 75 m’yTpp 7min: harle:-

a-I’av 3nd 727; api; 7j? mpttptpciç, 37cv suiv

157i" mpiçiptmv Baie" igues-n ai 7min.
Etna miam; 5 ABI, ml vrpàç fait! 7d niv-

Tpp attirail 7min: inca si d’un; BEI, vrptlc fi 75

remepziçt, si 57:3 BAI, ixi-mnw fi 7M «:6731
vropzçe’pustv Bains Tris: BI’ N’y» 37: hantaient

507W si dirai BEI yawl: 7’70; 67:3 BAI.

pQuoniam igitur circulum A3? contingit ali-

qua recta AB, a Centra autem ad coqtactum
.ducta est ZI , ZI ergo perpendicularis est ad
An; rectus igitur est ZIE. Est autem et AIE j
rectus 5 æqualis igitur est 21T: ipsi AIE, miner
majori , quad est impossibile. Non igitur Z cen-
trum est ABI circuli. Similiter utique OStcndc-
mus, neque aliud aliqnod esse præterquam- in

ipsâ AI. Si igitur circulum, etc. l.

PROPOSITIO XX.

In circula , ad centrum angulus duplns est
ipsius ad circumferentiam , quando eamdem
circuinferentiam pro basi habent anguli.

Sit circulus ABI , et ad centrum quidcm
’ejus angnlus sit BEI, ad circumferentiam vero

ipsi BAI, habeant autem eamdem circnmfe-
rentiam pro basi Br; dico duplum esse Ber

angulum ipsius BAI. .

Puisque la droite ne touche le cercle ABr, et que zr a été mené du centre au
point de contact, la droite zr est perpendiculaire à A]: (18. 5); donc l’angle 2re
est droit. Mais l’angle au; est droit aussi; donc l’angle er est égal à l’angle
AIE, le plus petit au plus, grand, ce qui est impossible. Donc le point z n’est
pas le centre du cercle ABI. Nous démontrerons semblablement qu’aucun autre h
point ne peut l’être, à moins qu’il ne soit dans AI. Donc, etc.

PROPOSiTION xx. ,

Dans un cercle, l’angle au centre est double de l’angle à la circonférence,

quand ces angles ont pour base le même arc.
Soit le cercle ABI, que l’angle sur soit au centre de ce cercle, que l’angle

BAI soit à la circonférence, et que ces angles ayent pour base le même arc Br ,-
je dis que l’angle pH est double de l’angle BAI.
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Embuxôtïn 7è î Al! Ftixôo 31) 73 Z.

En? aïs le» inlr Il 13A en" E8, ïn’ x1774!-

n’a a; sa; un un; 67:3 en. a; au 67:3 en,
513A 7675:: vil; Ôrè EAB æmhirms’ n’a-m in

«il à am: au 717; on; un, en. aï à Je;
3E! in 1:7; 675 EAB la?) 0171153 Anal 7è ouï-ni

N ne; a? :573 ZEI’ aï; 6*: HA!" En? (Putai-
ËM à”): û 673 BEY 5M; ’rï; 615 BAT Ënllûràü.

1:04.000 «N "la", nul l’a-ru 375p: yœvht’

il à"; BAT, nul lvrcCeuxôt’îmû Ali enCsCAn’aOb

îwî 73 H. Opos’a; N Jis’fopuv, 311 (Punk? bill

0’ :573 HEP 7min. 75; 675 RAT, 51 a; 57:3

HBB à")? in: 75; 673 HAN Mural il): i
67:5 BEY hm; la: fic 6ms BAT. 15v du,

3:94, ml rai 553?. , l

lunch A! producatnr ad 2.
Quonîam igitur æqluli: est u ipsi a, æ-

qualis et angulns La! ipsi 53A ; anguli igitur
8A3, 28A ipsius 543 dupli sunt. Æqnliç au- 1

tem au ipsis un, au; et la: igituripsiun
8A3 est duplus. Propter eadcm ulique et 2H
ipsius EAP est duplex 5 tolus igitur IRE loti!!!
BAP est duplus.

lnclinetur autem rursus, et ait alter angulus
BAP, et juncta A8 producatur ad H. Similiter
utîque ostendernus duplum essè HEP angulum

ipsius HAF, quorum man duplus est ipsius
un; reliquus igitur BEI’ duplus est BAF. la
circula igitur, etc.

Joignons la droite AB, et prolongeons-la vers z. ,
Puisque 12A est égal à En, l’angle en est égal a l’angle 138A (5. 1),- donct les

t angles au; , EBA sont doubles de l’angle un. Mais l’angle nez est égal aux angles

me, en (52. 1); donc l’angle 352 est double de l’angle au. L’angle 251-
est double de l’angle ZAT par la même raison; donc l’angle entier Bar est double

de l’angle entier BAr. .
Que l’angle au change de position, et qu’il soit un autre angle au; ayant

joint la droite AB, prolongeons-la vers H. Nous démontrerons semblablement que
l’angle mir est double de l’angle un; mais l’angle man est double de l’angle

HAB; donc l’angle restant Bar est double de l’angle restant au. Donc, etc.
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X

IIPOTAEISÀ né.

Ev unnm,» aï Ëv Té 451-5 171.611.4174 7m11:

la: Juillet; citrin
Erre: lâXÀOÇ ËABTA, ml Ëv 15 1571; ï 110511.47:

71,3 BABA 7min: s’en-aras! et; 5788.4.5 , BEN N’y»

37: 11’675 BAA , BEA gauliez: la: émana; tÏcn’V.

EINÊÇBM gap 708 ARIA zénana 75 m’y-mer ,

ml Être 75 Z , ml Ëmëâxewmv aï BZ, 2A.

P

Kan) 3m? a; psy 69:43 BZA Maria. 717:3: tu; m’y-

Tplp Ënlr, il fi 67:3 BAA 711:3; a"? WIPIQIPtÏç,

anal ’t’xour: 73v 457th WEFIÇIIPGMU Bic-w, 7le

nm. 5 alfa. 67H) BZA 7min trinitaires Éva-l 717;

573 BAA. A13. Tel cul-ra; à) Il 571’3 82A gal sult-

ôvrà BEA in) thaw’ur’ Il?» si”): à dm; BAA 737

57:5 BEA. Ev atu’uMo alfa, ne) si 5517;.
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PROPOSITIO XXI.

l In circulo in codcm segmente angnli æquae

les inter se sunt. VSit circulus ABFA, et in codem segmenlo

musa nnguli sint un, un; dico un , un
angulos hæquales inter se esse.

Sumatur cnim ABPA circuli centum , et sit
Z, et jungantur DZ, 2A.

a

A

Et quonîam quidcm 32A angulus ad cen-
trum est , ipse vero BAA ad circumfercntiam,
et habeat eamdem circumferentîam M’A pro

basi; erg oBZA angulus duplus est ipsius BAA,

Proptcr cadcm utiqne BZA et ipsius BEA est
duplus ; æqualis igitur BAA ipsi 324.111 circule

igitur , etc. «
PROPOSlTlON XXI.

Dans un cercle, les angles placés dans le même segment sent égaux entr’eust.

Soit le cercle sans, et que les angles BAA, BEA soient dans le même segment
BABA ; je dis que les angles BAA , aux sont égaux entr’eux.

Car prenons le centre du cercle ABrA (1. 5),qu’il soit z, et joignons Bz, 2A!
Puisque l’angle BZA est au centre, que l’angle BAA est à la circonfé-

rence, et que ces deux angles ont pour base le même arc BrA, l’angle BZA
est double de l’angle BAA (ne. 5). L’angle BZA est double de l’angle au, par
la même raison; donc l’angle BAA est égal à l’angle BEA (not. 7). Donc, etc.

l 2l
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. Inponzxz 18’. PROPOSITIO XXII.
, T57 31 "T; du"; TgTPaflÀgdpœy a; émut:- In circulis quadrilatcrorum oppositi anguli

arias ’JMl’BN” ” dl) t’ l . -70net: en op et; mon sur". no lis me ls æqua es sunt.
Enta ixu’xÀoç 5 ARIA, nul t’y «in; Tt-rpai- Sil circulas ABPA, et in ipso quadrilatcrum

71wa in?» Té ABTA’ N’y» 37: ai aimmwrioy sit ABrA ; dico oppositos ipsius angulos duo-

atô-rotï Madeline-Ü 511617:7er n’ait. 13115 redis æquales esse.

1579667680011 ai AI, BA. Jungnntur Ar, BA.
O

A t
A

r

B

Emi’ozvlvmwàc m’aime aiæptïçywn’u (lbs-b Quoniam igitur omnis trianguli tres anguli

59917; 7m clair, 70.5 ABr citant Tptgaivou’ ai qui; duobus redis æquales sunt, ipsius ABF trianguli
74m2. a: 6m) un, Mgr, En; abc-lu àpedî’ç 2’54, tres anguli FAR, ABP, M’A duobus rectis æquales

lia-t’y. In «Fi si ,uiv ôvri l’AB 7,7 67:3 BAI, îy 7è? Sunt. Æqualis autem quidem FAR ipsi BAI? , etc-

trqî daim; Tptipat’ri n’a-t 71:5 sur, sirli 67:3 ArB a? nim in codem sunt segmento BAAI’ , et Ars ipSi

Ôwà AAB, iv 741p 755 1575 714514171 tir: 71,3 AArB’ AAB , denim in codem sunt segmento AAPB.

3M 4946 6m) Am- 747"; fixa mgr, An; l’a-n ami, Totus igitur AAF ipsis BAT, Ans æqualis est.
Kami vrponu’rôa si 67H: A51” ai aira 67:3 ABr, Communis addatur ABP 5 ergo ABF, au , APR

PROPOSITION xxn.

Les angles opposés des quadrilatères inscrits dans des cercles sont égaux à
deux droits.
l Soit le cercle ARIA , et que le quadrilatère ABrA lui soit inscrit; je dis que les
angles opposés de ce quadrilatère sont égaux à deux droits. ,

Joignons Ar, BA. .Puisque les trois angles de tout triangle sont égaux à deux droits (52. x),
les trois angles un, ABr, BI’A du triangle ABr sont égaux à deux droits. Mais
l’angle un est égal à l’angle BAr (21. 5),car ils sont dans le même segment

g BAAT; et l’angle ArB est égal à l’angle AAB, car ils sont dans le même segment

sans; donc l’angle entier AAI’ est égal aux angles BAI , un. Ajoutens l’angle
v



                                                                     

LE TROISIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUÇLIDE.
BAT, APB 1’17; 67:3 ABI’, au in: am. AÀÀ’

ai 5715 BAT, APR «Tua-li! 59917; l’a-ai tic-1’

mai si 673 ART, AAP 1913 finir 5,38417; leur
sic-t’y. Quoiuç A?! àiEoptw, in mi a; 13ml BAA,

AIE acarien élue-b épouti; in; nia-4’. Tôv «in ir

707; miroton , nazi ni. ifïç.

moraux n72

I. A I
E7ri n; attifa; «latin; No fissipare: sandow

U I x Il a I l i N ! i tquam un une: ou canoteurs-as un Ta 4011

I Cpaf». -
A A. A. I NOEl 7è? d’ouvrir, lm en; qui"; tôôuaç Tu:

Ü

AB No Tfllifld’rd minou 3,14011 un.) «mon cur-

l A
uniras irl ni mini. luit»: Tac APR, AAB, un
inixôo si APA , sa) ima’XGwd-ay ai r13, AB. -

l
A

En) 0;? imams in: via Al’B szipat Ta? AAB

, q t f t s x tTIAnÀuÆTIgûfimd de newton: nonnes un: Ta. de-

163
ipsis ABP, AAr’æquales sunt. Sed ABP, BAP ,

APR duobus rectis æquales surit; et ABP, AAP

igitur duobus reclis æquales sont. Similiter uti-
que ostendemus , et BAA, API angulos duobus
rectis esse. In circulis igitur, etc.

PROPOSITIO XXlll.
Super eddem rectâ duo segmenta circulorum

similia et inæqualia non constituentur ex cèdent

parte. i gSi cnim possibile , ad eamdem rectam A]!
duo segmenta circulorum similia et inæqualia
cgnstituantur ex eâdem parte APR, AAB, et
ducatur AFA , et jungantur PH, AB.

I, A

B

Quoniam igitur simile est APR segmentum
ipsi AAB segmentoh similia autem segmenta

commun ABr; les angles A51- , BAI- , ArB seront égaux aux angles ABr, AAP. Mais les

angles Asr, sur, ars sont égaux à deux droits; donc les angles ABr, au sont
égaux à deux angles droits. Nous démontrerons semblablement que les angles
BAA, ont sont aussi égaux à deux droits. Donc, etc.

PROPOSITION XXlll.

Sur une même droite, on ne peut pas décrire du même côté deux segments

de cercles semblables et inégaux. g
Car si cela est possible , décrivons du même côté , sur la même droite AB

les deux segments de cercles Ars , AAB semblables et inégaux; menons APA,
et joignons 13., AB. V

Puisque le segment Ars est semblable au segment AAB , et que les segments
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l I V a! a .7 s c a izoflfl’a 70net; leur In upas en" n nm A113

1 a. c l r a t a» a t si7mm 7p une AAB, a une; 79 "70;, 0711p
l x i l ’ J 1 x n. I a. î jon" aJ’urat’rav. Ou; cpt: un ne un; soûtras;

a) ni me

mac-ranz w.

Tai ivrl l’a-tau tænias épata: Tfuilud’fa mixât"

in émiant; ia-H’r.

lit-rural! 7è? ivrl leur téOuôv 737; AB, TA
zflald Tptiptd’riz mima n’ai A153) FIA” N’y:

b

T

37: l’a-or inl 73 AEB luths: 74? l’ZA Twi-

[4171.

de cercles semblables sont ceux qui recoivent des angles égaux (déf. n. 5 ),
l’angle APR est égal à l’angle sas , l’angle intérieur à l’angle extérieur ; ce qui

est impossible( 16. t ). Donc , etc.

circulorum sunt quæ capiunt angulos æquales;
æqualis igitur est APR angulus ipsi AAB, eue-

rior interiori , quod est impossibile. Non igitur
super eâdem recta, etc.

PROPOSITIO XXIV.

Super æqualibus rectis similia segmenta cira

culorum æqualia inter se sont.
Sint cnim super æqualibus rectis AB, PA

similia segmenta circulorum ipse AEB, PzA;

a

A

dico æquale esse A!!! segmentum ipii PzA seg-

mento.

O

PROPOSITION XXIV.

Sur des droites égales , les segments de cercles semblables sont égaux
entr’eux.

Que sur les droites’égales AB, ra soient décrits les segments de cercles
semblables A58 , r24 5 je dis que le segment AEB est égal au segment ne.
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EçuppoZopivov 7è? 705 AEB 711.151.4470; ivrl

,73 TZA, un.) 7IOapu’vau 70:7 pair A captiva l’ai

73 T, 75; «il A8 téÛu’at; in) mir TA, happai-

au nazi 75 B aussi" i7rl 75 A caprin, dirai 7è
in" tin: 7Iiv A8 7? TA’ 75; ü AB ivrl 7M TA
içdppwaicnf, happées; uni 7è AEB T’Lgfld. évrl

73 TZA. El yàp si AB :5961 in) trais TA içap-

pria-u, 76 il AEB utilisa. 37) 73 TZA [Ml ieap-
pieu, tira: livré; néroü mercis-au, si irréç, Il

wœpatÀÀaiEu à; 7è TGHA, nazi striure; atrium;

7ipvu zut-rai 719x010?! crapulait No, 7è T, H,
A3, Swap émir &ædt’d’rot’. 061 (ripa içappoëopé-

au; Tif; AB «latin; ivri 767 TA otite iæappta’nl

mi 7è Mil! 7,143,144: in) 7è TZA’ happées: alpin,

au) le" asti-ra? insu. Tri. ripa. i7rl 75v in" sti-
Ouûv, Inti 7è iEïr.

HPOTA212 xi.
O

minou nasilla-ra; îaôt’v-raç, rpos’zyatypaiala:

mir miner sans]; in: smillas.

Congrncnte cnim A153 segmento ipsi PZA ,

et posito quidcm A puncto super P, recta
vero A! super TA, congruet et B punctum ipsi
A puncto, propterea quod æqualis est A3 ipsi
FA; ipsa autem An ipsi TA congruente, con-
gmet et A!!! segmentum ipsi PZA. Si cnim
A3 recta ipsi TA congruat, segmentum autem
A23 ipsi PZA non congruat, vcl intra ipsum
cadet, Gel extra, vcl situm mutabit ut POHA , et

circulus circulum secabit in pluribus pnnctis
quam duobus, in punctis F, H, A, quod est
impossibile. Non igitur congruente A8 rectâ
ipsi TA non Congruet et A53 segmcnlum ipsi
rzA. Congruet igitur , et æquale ipsi erit. Ergo

super æqualibus, etc. , "

PROPOSITIO XXV.

Circuli segmenta dato,. describere circulum

cujus est segmentant.

Car le segment AEB étant appliqué sur lé segment rzA hle point A étant posé

sur le point r , et la droite AB sur la droite TA , le point B tombera sur le point
A, parce que la droite An est égale à la droite TA ; mais la droite A8 coïncidant

i avec la droite TA, le segment AEB coïncidera avec le segment rZA. Car si la droite
AB coïncidant avec la droite rA , le segment AEB ne coïncidait pas avec le segment

TZA, ou il tomberait en dedans, ou en dehors, ou bien prenant une position
comme reHA , un cercle couperait un cercle en plus de deux points , aux points r ,
H , A , ce qui est impossible ( Io. 5). Donc la droite AB coïncidant avec la droite
rA , le segment ABA ne peut pas ne pas coïncider avec le segment TZA 5 donc il
coïncindc avec lui , et lui est par conséquent égal. Donc , etc.

PROPOSITION xxv.

Un segment de cçrcle étant donné , décrire le cercle dont il est le seg-
ment.
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ÈME 73 33937 7pîipa Miaou, 73 API" du"

33’ WPOfdydj’Pd’erdl 73v stu’stMr aimép in: 73

ART 7pîpat. ’ - .
Ts-rpsieOœ yàp si AT fixa stat7a3.73 A, sur?

3’956!» i173 70:7 A «aptien 7g? AT 7rp3; 3p0aiç si

AB, rais’mÇeüxûw si AB’ si 373 ABA mini. i

d i I b É V aaipat’ 73; 37m BAA Ivres puce» 34771:1, n in, a

iAat’7-ross’. -

A A

E j l
1’ T

En» arpérspov [suifas , nazi curerais-w aspira?

BA A N A i A. l N A Net, la: 7go ripa; un! amputa 754: , 7p

. lune ABA 7min. in si I373 BAE, sati dîtixfiœ si

a A Q
A8 "si 73 E3, xaLs’mCttixOœ si ET. En" ces

. N Il
l’a-n 33731! il 37:3 ARE 7min 7p 37:3 BAE , sans

A , N A ’aipat inl nazi si DE «leur: tueries.4 7st BA. Km nul

. N x I Iin Émis si AA 7p AT , transi à si Ali, «Duo (in ni

AA, Ali. d’or) 7:7; TA , AE in: flair , inti-répit

e I a 1 v: e I y a. R ltxd’ripç, seau 7mm st Inn AAE au"; 7st une
TAIE irriv 73715, 3p93 733p inat’ripat’. Baiesçô cipal.

Sit datum circuli segmentnm ART; oportet
igitur describere circulum, cujus est ART seg-

mentnm. ’ .Secetur cnim AP bifariam in A, et ducatur.

a puncto ipsi AP ad rectos AB, et jungl-
tur AB. Èrgo ABA angulus ipso RAA vcl ma-
jor est, vcl æqualis , vcl minor.

3A B
Sil primum major, et constituatur ad RA

rectam, et ad punctum in eâ A, ipsi ARA an-
gulo æqualis ipse BAE, et producalur A3 ad R ,
et jungatur ET. Et quéniamigitur æqualis est ARE

angnlus ipsi BAE , œqnalis ntiquc est et RE recta
rectæ RA. Et quoniam’ æqunlis est AA ipsi AP,

communis autem AE , duæ utique AA, AE dua-

bus FA, A! æquales sunt , utraque utrique, et
sanguins AAE angulo PAR est æqualis; rectus

cnim uterque; basis igitur A! basi [lest arqua-

Soit ART le segment de cercle donné g il faut décrire le cercle dont ART est
le segment.

Coupons la droite AT en deux parties égales au point A (Io. I), du point A
menons AB perpendiculaire à. AT, et joignonS.AB (n. I); l’angle ABA sera ou
plus grand que l’angle BAA , ou il lui sera égal, ou il sera plus petit.

Qu’il Soit d’abord plus grand ; sur la droite donnée RA , et au point A de cette
droite faisons l’angle BAE égal à l’angle ABA ( 25. I ) ; prolongeons A8 vers E , et
joignons Et. Puisque l’angle ARE est égal à l’angle BAE , la droite RE est égale à

la droite EA (6. I). Et puisque AA est égalisant, et que la droite AIE est commune,
les deux droites AA, AE sont égales aux deux droites TA , IAE ,ichacune à cha-
cune ; mais l’angle AAE est égal à l’angle me , car ils sont droits l’un et l’autre
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à AIE Bains «a TE tub 7m. Ami à AE «ç
ES Mixe» Yvn’ tu) il BE sipo: 15112 iniv i’nr

ai Tptïç d’un ai ÀE, EB , El: in: ilM’Àmç tic-t’a"

58191 son? 74:58 E, chuta-725,417: il à”: 75)

AB, E3, Er, mina; typatpôptwoç 35a au) hot
Tôy Âomôr (manitou , un) inca WPOU’atva’yt7der

péta; ztlttMç9. mima if: ægipan; îoôe’v’roç,

vpomva-yt’ypct’rr’rm à mitan. tu) HAN à; tri

A31" Tpîput havres in"! ipmuxh’ou, «Plein 76 ,

’rà E m’wp’cy tan-ô; 457017") Tuyxaivtw.

oncial; ml Ëàv ri 6:15 ABA 7m14 in il" 7;?
13ml BAA, 17?; AA in; yeyope’vnç Eau-ripa 7:31;

BA, tir, a; qui; .19; et AA, au, At 7m

’ i i v! i I A.éAÀnÀauç travaux, un: crut: me A tempe? 7:0

I i i Il Vwpomvatrrmîmpmpl’vou XUXÀOU , un: filait: and:

75 ART riptztixMov.
Ea’w JEU; tiré ABA iÀnt’T’rm 71’575; 0’73 BAA ,

nul unndptûœ vrpàç 737 8A :5964 , tu) n; 7rf»èç

157g? «’anin Tl; Ala , si 6715 ABA Maria 741w,

3773; 103 ABr ægipan; mufle-a: 75 gin-FM
in) 717; A3 à; ri 1513 , and indu hAaN 73 ABI’
71.43,4: panzer iflJltUltÀl’OU.

lis. Sed AE ipsi E3 ostensa est tequalis; et DE
igitur ipsi DE est æqualis; tres igitur AB, EB ,

2P æqualcs inter se sunt ; ergo centre E ,
intervalle autem unâ ipsarum AB, E8 , Br
circules descriptus transibit et per reliqua
puncta , et erit descriptus circulas. Circuli
igitur segmente date, descriptus est circulus.
Et manifestum est ABP segmentum minus esse

semicirculo, propterca quad E centrum extra

ipsum cadit. VSitnilitcr et si angulos ABA æqualis sit ipsi
BAA, ipsà AA æquali factâ alterutri ipsarum

’BA , AF, tfcs igitur AA, AB, AF æquales inter se

erunt, et erit autem A centrum completi circuli,
et erit utiquc ABF scmicirculus.

Si.aulcm ABA minot ait ipso BAA, et si
constituamus ad 3A rectam, et ad punctum in
eâ A , ipsi ABA angulum æqualem , intra A13?

segmentum cadet centrum in AB, ut E , et erit
utique A3? segmentum mains semicirculo.

donc la base AE est égale à la base r12 (4. 1). Mais AE a été démontré égal à

en ; donc 31-: est égal à r15 ; donc les trois droites AIE , en , Br sont égales entre
elles; donc le cercle décrit du’centre E et d’un intervalle égal à une des
droites AE , E8, Er , passera par les autres points, et le cercle sera décrit. Donc
un segment de cercle ayant été donné: on a décrit le cercle dont il est le
’segment (g. 5). Il est évident que le segment ART est plus petit qu’un demi-
cercle; car le centre E tombe hors du segment.

Semblablement , si l’angle ABA est égal à l’angle BAA , la droite AA étant égale

à chacune des droites BA , M, les trois droites AA ,AB , ar seront égales entre
elles; donc le point A sera le centre du cercle entier (9. 5), et le segment
ART sera évidemment un demi-cercle.

Mais si l’angle ABA est plus petit que l’angle BAA , et si sur la droite BA , et au
peint A de cette droite , nous faisons l’angle BAE .égal à l’angle ABA , le centre

tombera en dedans du segment ABr dans la droite AB, comme en E, et le
segment sera évidemment plus grand qu’un demi-cercle. I
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mima citant unipare; Jeûivror, WPOO’xt’dle- Circuli igitur segmenta date, descriptus est
7Pa7t’rdla mima, oilm’p in: 73 7,41.?pat’4. Omp circulas cujus est segmentuxn. Quod opertebat

W4: won’ïa-au. facere.

urorauz uç’. PROPOSITIO XXVI.

a. u l ç ’y , , g u ’ . . l .E7 vos; mon zonzon, au [fait 9mm; En; la" In æqnalibus cnrcu 15 , saqua es angult aqua-
mpnptpuôy Beaune", Livre «Pl; 702; m’y-ppm; libus circuml’crcutiis insistunt, sive ad centra,

s I t , ,. . . . . . .sur" npcç 717; WtPIçtptidI; au ÆeÏnrzu,q;. sxve ad ctrcumfcrcnttas suit lnSistcutcs.
Enlever yàp’ ifs: miam ci Apr, 4151 mg) Sint cnim æquales circuli ABF, A22, et

a s t t N . . . . .
w auroïç, n90; par Ton; zêwfm; au; 3,07m: in 1p5is quidcm ad centra æqualcs angult

A A
a; ’A

sint Dur, nez, et ad circumferentias ipsi
BAP, BAI; dico æqualem esse 8K? circum-
fereutiam ipsi en circumferentiæ.

Jungantur cnim Br, 32..

"levreau, ai 67:5 BHT, E92, wpàç «Pi 7417;
mplçtpsicuç ai tiré BAT, EAZ° Aigu 311 in

inlr si BKT mptçipmt 79? EAZ mpnpepu’çt.

Emzw’xùu’ay 7d? et; Br, E2.

Donc un segment de cercle ayant été donné, on a décrit le cercle dont il *
est le segment ;, ce qu’il fallait faire.’

PROPOSITION XXVI.

Dans des cercles égaux, les angles égaux s’appuient sur des arcs égaux,
soit qu’ils soient placés aux centres, ou bien aux circonférences.

Soient les cercles égaux ABr, au , que les angles égaux BHr , liez soient aux
centres, et que les angles égaux Bar , Bal soient aux circonférences 5 je dis que
l’arc BKI’ est égal à l’arc 5A2.

Joignons Br , EZ.

l
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Rat) inti in: tic-lit si ART, AEZ néflier, in:

siciv ai in 75v géra-Fur No N ai BI-I, HI’
finir qui; E6, 62 in: U’O’IB’ ne!) 7min»; 7:75;

793 H yawls: a"; mai; tu; 9 in ici-nm Béa-l;
Ëpæti Br Bain: 75152 irriv i415. K4) En? in Ëd’rl

li 717:5;- "FA ymviœ’rï wpêç tu; A , épater à”): irri

Té BAI’ 174;,le 7,5 EAZ quitta-r: , aux) ici-Tir Ëwi

70107 séôuôy rôt Br , EZt qui æ Ê7ri i’o’aw tôeelôv

épatez TMtifld’fœ.KU,XÀGV in: aiÀMiÀot; ËdTIIVG’

741w ripa 7è BAI’ 7,145,144 71,3 EAZ flûtencul

En) fi la; gîtage; ABI’ mien; EN.» 71,3 AEZ
attirait.) Tous, Aomt’w État BKl’ visitant Mme? EAZ’

N N
mer û cipat BKr mpwt’pmi in" in ru EAZ

l 8 i si w u x x rzq."EPIQtPflqt . En up: 701; mon, un rat gag.

HPOTAEIS ut".

N I A:
Ev trou; l’a-oz; KUIKÀOIÇ ai irri ira-m mpætpuwv

N I b I
ÆtCmtwau 7min j’en: immun sieur, in tu 717:5;

A i N I ’3’TOI; uir-rPotç, iciv tu 717w; 71K WEFIÇEFHŒIÇ am

fiannuîcu.

Et quoniam æquales sunt ABP, ÀEZ circuli,

æquales surit ipsæ ex centris; duæ igitur 3H,
Br duabus E6, 62 æquales sont; et angulos
ad H angulo ad 0 æqualis est; basis igitur
Br basi Ez est æqualis. Et quoniam aequalis
est ad A angulus ipsi ad A, simile igitur est
BAI” segmentum ipsi EAZ segmente, et sunt

super æquales rectas Br, Hz; ipsa autem super
æquales rectas similia segmenta circulomm æ-

qualia inter se sunt; æquale igitur BAP seg-
mentum ipsi EAZ segmente. Est autem et
totns ABI’ circulus loti AEZ circulo æqualis;

reliquum igitur BKP segmeutum reliquo EAz
æquale 5 ergo BKF circumferentia æqualis est
EAZ circumfcrcntiæ. Si igitur in æqualibus , etc.

PROPOSITIO XXVII.

In æqualibus circulis ipsi æqualibus circum-
ferentiis insistantes anguli æquales inter se sunt,

sive ad centra, sive ad circnmferentias Sint in-
sustentes.

Puisque les cercles ABr , au sont égaux, leurs rayons sont égaux ; donc les
deux droites BH , Hr sont égales aux deux droites ne , ez ; mais l’angle en H
est égal à l’angle en e; donc la base Br est égale à la base El (4. t). Mais
l’angle en A est égal à l’angle ’en A ; donc le segment BAr est semblable au segment

EAZ (déf. n. 5); mais ils sont placés sur les droites égales Br, EZ.,et les
segments de cercles semblables, qui sont placés sur des droites égales, sont égaux
entr’eux ( 24.. 5) ; donc le segment BAT est égal au segment EAZ. Mais le cercle

entier ABr est égal au cercle entier au; donc le Segment restant er est égal
au segment restant EAz 5 donc l’arc BKr est égal à l’arc EAZ. Donc , etc.

PROPOSITION XXVII.

Dans les cercles égaux , les angles qui comprènent des arcs égaux sont
égaux eutr’eux , soit qu’ils soient aux centres , ou aux circonférences.

22
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Eu 7&9 i’a-uç 1112101; 707; ABT, AEZ, iwl’

in)! weptçtpelôr 159 Br, El. , api; [air 707; H,
6 xit’rpotç 7min: BtCnuÉ’ma-aty ai tiré sur,

E62, 7p); «il trait mpupepdattç ai 673 BAT,
EAZt A570 En 5,1131! dm) BHI’ 7min” Tjï livré

nez inly l’en, à a; ôwà BAT 7,7 67:5 en in):

701:3.

Eî 7d,» d’un; irriv ri titré BHI’ 737 676 E62 ,

[du suiv-av [azur ému: 4. lin-w falzar si thé
BHT, aux.) munira; 7:93; 7,7811 s66e14, ami et;

9793; mir? capelai ré? H, 73? tiré nez yetis:

in il 67:3 BHK’ ai dl in: 7min: i7rl insu 7n-
ptçtpuüv hélium-tr , 37:7 api; Toi”; xiv’rpatç

de". in «ripa il BK mpltpe’pua. 797 El WIPIQI-

Ptiç. A208 à ez 75 Br inlv l’a-n, un) à ’nx

ripa: ni Br inly in, il infirmer 1,7 puits",
3711p inlv sidérez-rom 051c n’ira aima-0’; Ëwnâ

tiaré BHT Wfll’d 7j? 67:3 Ber in d’pœ. Kaiinl rît

In æqualibus cnim circulis ABF , AEZ ,
æqualibus circumterentiis Br, raz, ad H , 9
quidcm centra anguli insistant BHF, nez, ad
circumferentias vero ipsi BAI” , raz; dico BHI’

quidcm angulum ipsi E62 esse æqualem , ip-
sum vero Bar ipsi E42.

Si cnim iuæqualis sit BHP ipsi E92 , anus
ipsorum major erit. Sit major BHI’, et consti-

tuatur ad BH rectam , et ad punctum in eâ H ,

ipsi E92 angulo æqualis ipse mut; æquales
autem anguli æqualibus circumferentiis insis-
tunt, quando ad centra surit; æqualis igitur
3K circumferèntia ipsi E2 circumferentiæ. Sed

Ez ipsi Br æqualis est, et BIC igitur ipsi Br
est æqualis, minor majori, quad est impossi-
bile. Non igitur inæqualis est BHI’ augulus ipsi

E02 ; æqualis igitur. Et est ipsius quidcm BHP

Que dans les cercles égaux ABr, au, les angles BHT , nez placés aux centres
H, e, et les angles BAT , raz placés aux arcs BAT, 5A2 comprènent les arcs égaux
Br , E2; je dis que l’angle sur est égal a l’angle liez , et l’angle BAI" égal à
l’angle EAZ.

Car si les angles BHr, E62 sont inégaux, l’un d’eux sera le plus grand. Que l’angle

sur soit le plus grand; sur la droite BH, et au point H de cette droite, faisons l’angle
BHK égal à l’angle E92. (25. t). Puisque les angles égaux comprènent des arcs
égaux , lorsqu’ils sont aux centres (26. 5) , l’arc BK est égal à l’arc E2. Mais l’arc EZ

est égal ’a l’arc Br ; donc l’arc BK est égal à l’arc Br, le plus petit au plus grand,

ce qui est impossible. Deuc les angles sur , nez ne sont pas inégaux 5 donc ils sont
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plv ôvrà sur alpin": 2l 7rpàç Tl; A, 75’; N 67:3

nez ûflîd’lld a; 71733; 75 A. la alpes un) a? 71”33;

’rqî A 7min 7:»? 795; un? A. E7 alpe: 707; l’eau,

ne) Tel lEiç.

HPOTAEIS ml.

il I IlEv 707; mon noulet; a; au: ((39.71: leur; 7n-

I ’ N l l l N I919mm; «(patapon-1, 7m ,uw FIIZOVÆ 7p patron,

l l I I n. D I7M «le men-rom 7p neutron.
IEncan-av l’en: une: si ART, AEZ, ml lu

A ’I î d l«final un: cueillit savant! al AB, AB, Ta;
,1le AIE, A215 mplçtpu’aç purent; «59119017-

T

K

A BHj
01:, qui; æ; AHB , A612 ËÀéwomç’ Maya 3-"

a; Mer APR fanfan mplçi’puœ l’en Ërrl. a"? AZE

Huron rappariez, à N Afin haine? myes,-
pun 7:5 AGI-Z ËÀaÉ’r’raw’.

1 7 1

dimidius ipse ad A, ipsius vero 302 dimidius
ipse ad A; æqualis igitur et ad A angulus ipsi
ad A. In æqualibus igitur, etc.

PROPOSITIO XXVIII.

In æqualibus circulis æquales rectæ æquales

circumferentias auferunt, majoraux quidcm ma-

jori , minorem vcro minori. .
Sint æquales circuli ABP, AEZ, ct in ipsis

æquales reclæ sint A3 , AB, ipsas quidcm APR ,l

Al! çircumferentias majores aul’erentes, ipsas

1

vero AHB, A613. minores; dico ipsam quidcm
APR majorem circumferentiam æqualcm esse
ipsi AZE majori circumferenüæ, ipsam vero
AHB minorem ipsi A915 minori.

égaux. Mais l’angle en A est la moitié de l’angle BHr, et l’angle en Ala moitié

de l’angle E92 (20. 5); donc l’angle en A est égal à l’angle en A. Donc , etc.

PROPOSITION XXVlII.

Dans des cercles égaux, les droites égales soutendent des arcs égaux , le
plus grand étant égal au plus grand, et le plus petit égal au plus petit.

Soient les cercles égaux ABr, au , et que dans ces cercles, les droites
égales AB , AH soutendent les plus grands arcs AIE, AZE , et les plus petits arcs
AHB , A915 ; je dis que le plus grand arc Are est; égal au plus grand arc AIE ,
et que le plus peut arc AHB est égal au plus petit arc AGE.
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EiÀiipBw flip mi. sein-Fat 757 minant , 7è

K, A, uni inertâxôomy a; 13K, KB, AA,

A15. ’V Kali inti in: xénon n’a-lu, l’a-au ria-l ml al

in 75v uiwpm’ Na «N al AK, KB J’irai 74:7;

AA, AE in: n’a-i, nul Baffle Il AB fléau ri?
ÀE 70’». yawl: alfa il 67:3 AKB 7m14 7? 6m)

T

A BIl]
AAE in ici-n’y. Ai fi l’eut gavial lai leur m-

ptpepuôv BeCn’xmrw, 314v mi; 707; liVTPOlÇ

«Évry. le» ëfld t; AHB mpæipuœ 737 A613 mye:-

pu’ç3. En: fi nazi 3A0; 5 ABI’ aulx)»; 3Mo

AEZ m5204» l’a-or "il Muni alpe si ArB m9:-

çe’Pua A0473? 737 AZE mpwcpu’q. in ira-fr. E7

IF: 70T; 7cm; , ’ml 1è 3517;.

Snmantur cnim centra circulorum, K, A , et
jungantur BIC, K3 , AA, AB.

Et qnoniam æquales circuli sunt, æqualcs

sunt et ipsæ ex centris; duæ igitur Al, K3
duabus AA , A2 æquales sunt , et basis A]! basi
An æqualis ; angulus igitur AKB ipsi AAE saqua-

Z

lis est. Æquales autem anguli æqnalibus cira
cmnferentiis insistant , quando ad centra sunt ;
æqualis igitur AHB circumfcrentia ipsi 492 cir-l
cnmferentiæ. Est autem et lotus A8? circulas
toti AEZ circulo æqualis 5 reliqua igitur et APR

circumferentia reliquæ Al! circumferentiæ æe
qualis est. ln œqualibus igitur, etc.-

Prenons les centres K, A de ces cercles (t. 5), et joignons AK, K8 , AA , AIE.
Puisque ces cercles sont égaux, leurs rayons sont égaux; donc les deux

droites AK , KB sont égales aux deux droites AA , AE 3 mais la base AB est égale
à la base Ali; donc l’angle AKB est égal a l’angle AAE (8. 1). Mais des angles

égaux comprènent des arcs égaux, quand ils sont aux centres (26. 5); donc
l’arc AHB est égal à l’arc A612. Mais la circonférence entière ABT est égale à la

circonférence entière AEZ ; donc l’arc restant AIR est égal à l’arc restant AZE.

Donc , etc.
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nporAztz xô’.

Ev Toi"; leur minot; tic-rà’ qui; in: 7NPIÇÇ-

pela; frou flash: avertirons-w.
50’740de in: xénon si A81", A152, tel il

151-07; l’a-au mpwo’pua: êmtàn’çûnrar ci BHT,

262 , ml 5726696649019 al Br, EZ tûôeîar M’yw

37: l’an tarir ri Br ttlôzïa.’ 7;? EZ.

libages: 7è? 7è 160174 75v sultan» , tu)
irru3 10’. K, A, au) imÇéXflwo-av aï BK, xr,

ÈA , AZ-

A

B

H

Karl Iml in inlv si BHI’ WGPIÇC’PHC. 73? E62

nepupcpu’gt, in irrl nazi 7min si 67:3 BIC? si
57:3 EAZ. Rai brai in: n’ait a; ABI’, AEZ m5-

xàot, in: n’a-l nazi aï in 75v singer Na N
et: BIC, KI’ d’attitude 13A, A2 leur titi, nazi 7a-

du; 701:3 WtPlklxoufl’ Bain; 1px li Br Bain: et?

El in Ërn’r. Ev sipo: 797; ires; , mati qui hâle.

PROPOSITIO XXIX.

ln æqualibus circulis æquales circumfcrentias
æqualcs rectæ subtendunt.

Sint æquales circuli Anr, A22, .et in ipsis
æquales Icircumferentiæ sumantur sur, E02,
et jungantur Br, Il rectæ; dico æqualcm esse
Br rectam ipsi HZ.

Sumantur cnim centra circulorum, et sint
x, A, et jungantur 8K, KI’, BA, Al.

Et quoniam arqualis est sur circumferentia
ipsi nez circumterentiœ, æqualis est et angu-
lus er ipsi EAZ. Et quoniam æqualcs surit
ABr, Ail circuli , æquales sunt et ipsæ ex cen-
tris; duæ igitur BIC, xr duabus BA, A2 æquales
sunt , et angulos æquales continent; basis igitur
Br basi E2 æqualis est. In æqualibus igitur, etc.

PROPOSITION XXIX.

Dans des cercles égaux, les arcs égaux sont soutendus par des droites égales.
Soient les cercles égaux ABr , AEZ ; dans ces cercles prenons les arcs égaux

sur, E81 , et joignons les droites Br, H2; je dis que la droite Br est égale à
la droite Hz.

Prenons les centres de ces cercles , qu’ils soient K , A , et joignons Bit, Kr , HA, A2.
Puisque l’arc sur est égal à l’arc H92, l’angle un est égal à l’angle HAz (27.

5). Mais les cercles ABr , AHz sont égaux; donc leurs rayons seront égaux;
donc les deux droites BK , KF sont égales aux deux droites HA, A2; mais ces
droites comprènent des angles égaux; donc la base Br est égale à la base H2
(4. 1). Donc , etc.
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nec-ranz A’.
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Emëetîxh il AB, and financera fixa kat-rai.
75 r, nazi abria 1’05 T amadou a"? AB 1:39:14: wpàç
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ra- Na N ai AI", rA duel un"; Br, TA aveu:
fieri. Kati Martini Ôrà ATA and; 1:5 675 BrA
in , riflai yaip Tarifa. flaira; ripé ri AA flair"

a. .2 a , Q t v a w v7p AB un: www. A: à [6’11 Chenal mat; mp-

N l l A4Çtptiat; «harpon , Tnv par parfera: 731 perfora ,
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N N I
un AA, AB fllPlÇtPetwr ÊÂairrwv nymuxÀicut
l’en nitra il AA 71191959114 et? AB WiPlÇIPfllç.

POPOSITIO XXX.

Datam circonfcrcntiam bifariam secare.

Sit data circutnferentia AAB; oportet igitur
AAB circumi’ercntiam bifariam secare.

Jungatur AB , et secetur bifariam in r, et
a P puncto ipsi an rectæ ad rectos ducatur
r3, et jungantur AA, AB.

B

I
Et quoniam æqualis est A)? ipsi ra, com-

munis autem ra; duæ igitur Ar, rA duabus
Br, rA æquales Sunt. Et angulus ArA angulo
BrA æàualisf, rectus cnim uterque ; basis igitur
AA basi AB æqualis est. Æquales autem reclæ

æquales circumi’erentias auferunt, majorem qui-

dcm majori , minorem vero minori ; et est utra-
que ipsamm AA , AB circumfcrentiamm miner
semicirculo; æqualis igitur AA circumferentin
ipsi AB circumferenüæ.

PROPOSITION XXX. ’
t

Couper un are d0nné en deux parties égales.
Soit AAB l’arc donné ; il faut couper l’arc AAB en deux parties égales.

Joignons la droite AB , et coupons-la en deux parties égales eut-(to. r); du
point r menons rA perpendiculaire a la droite AB (il. 1) , et joignons AA , AB..

Puisque Ar est égal à r13 , et que la droite rA est commune, les deux droites
Ar, rA sont égales aux deux droites Br , rA. Mais l’angle Ara est égal à l’angle
BrA ; car ils sont droits l’un et l’autre; donc la base AA est égale a la base AB

(4. 1). Mais des droites égales soutendent des arcs égaux, le plus grand
étant égal au plus grand, ct le plus petit égal au plus petit (28. 5), et l’un
et l’autre des arcs AA, AB est plus petit que la demi-circonférence ; donc
l’arc AA est égal à l’arc AB..
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Ergo data circumferentia bifariam secta est
in A puncto. Quod Oportebat facere.

PROPOSITIO XXXI.

In circule , ipse quidcm in semicirculo angu-

lns rectus est; ipse vero in majore segmenta
miner recto; ipse autem in minore segmente
major recto. Et insuper ipse quidcm majoris
sogmenti angulus major est recto; ipse vero mi-
noris segmenti angulus miner recto.

Sit circulus ABrA , diameter autem ipsius sit

Br, centrum veto E, et jungautur BA, Ar,

Z

,rvAA, Ar; dico ipsum quidcm in BAr semicir-
cule angulum BAr rectum esse»; ipsum autem in

Donc l’arc donné a été coupé en deux parties égales au point A. Ce qu’il

fallait faire.

PROPOSITION XXXI.

Dans un cercle, l’angle plaçé dans le demi-cercle est droit; l’angle placé

dans un segment plus grand est plus petit qu’un droit; l’angle placé dans
un segment plus petit est plus grand qu’un droit; l’angle du plus grand seg-
ment est plus grand qu’un droit, et l’angle du plus petit segment est plus
petit qu’un droit.

Soit le cercle ABrA , dont le diamètre est Br et le centre le point H ,- joignons
BA , Ar , AA , AI; je dis que l’angle BAr placé dans le demi-cercle BAr est droit s
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s’y 7a; ABr perfora 703 d’amufliou iyipurt 7a»-
n’at, il titré ART, iAaÉ’r’mr ÉPÛîir il d’à in! 71,3

AAT bain-on 705 5141200130 17411,14er 7min: a;
67:5 AAT’t pailler art)? 51:95;.

Emënixûœ ri AE, un) (91213590 il BA ivrl 73 Z.

Karl inti in irriv li BE 7:5 EA, in! ici-Tl nazi
7mm: si 5775 ABE si tic-ni BAE. TIaiÂw, iml in
inir Il rai-515A, in irri 1&5 il rifla ATE 1’77 riz-ni

TAEt En ripa. si Cari BAT Jeu-i au?! éfrit ABT,

ATB in inir. En: dl anal il titré ZAT inti; 1’05

ABT TPIQAÉVOU des) rani; Üflà ABr, ATB gavial;

i’rn’ in guipa; mi 56ml BAT gravier. ri du?) ZAr,

épÛti 1p: inanipat’ il ripa: iv 14,3 BAT incluait,»

7min: si ôvrà BAT àpOu’ i071.

Rani inti Toi; ABr qu’aime 6’60 parian ai
riflé ABT, BAT N0 ipôôv iÀat’T’rovic ria-w, 5996

ABr majore semicirculo segmento angulum ABP

minorcm recto; ipsum vero in AAr minorem
semicirculo segmente angulum AAr majorent
esse recto.

Jungatur AH. , et producatur BA ad Z.

Et quouiam æqualis est DE ipsi BA, æqualis
est et angulns ABE , ipsi BAE. Rursus , quoniam
æqualis est TE ipsi BA , æqttalis est et Al"! ipsi

TAS; tolus igituriBAr duobus ABr , Art aqua-
lis est. Est autem et ipse ZAr, extra ABr triangu-
Ium , duobus ABr, ArB angulis æqualis; æqualis

igitur et BAT jangulus ipsi ZAr; recus igitur
utcrque; ipse igitur in BAr semicirculo angulus
au reclus est.

Et quoniam An!" trianguli duo anguli au,
BAr [duobus rectis minores sunt, reclus autem

que l’angle ABr placé dans le segment ABT plus grand que le demi-cercle ABT
est plus petit qu’un droit, et que l’angle AAr placé dans le’segrnent AAT plus

petit que le demi-cercle , est plus grand qu’un droit.
Joignons AH , et prolongeons BA vers Z.
Puisque DE est égal a HA, l’angle ABE est égal à l’angle BAH (5. i). De plus ,

puisque rH est égal à HA , l’angle ArH est égal à l’angle rAE ; donc l’angle entier

BAT est égal aux deux angles sur , ATB. Mais l’angle ZAF placé hors du triangle

au est égal aux deux angles Anr, Ars (52. 1); donc l’angle BAT est égal
à l’angle ZAT; donc chacun de ces angles est droit (déf. 10. 1) ; donc l’angle BAT ,

placé dans le- demi-cercle BAT, est droit.
Puisque les deux angles ABr, BAT du triangle ABT sont plus petits que deux
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tl «N 703 hein-ovo; vaincu-0; 7min, 0l repu-
xopivn riflé 72m ri"; AAr aspermie; nazi si;
Ar côôziatç, latin-m inlv ôpûllç. Rai in" atti-

Ttiôw Çdt’tpo’l’. En) 7è,» il tin-3 757 BA, AT ul-

Ouâiv repuxofu’vn époi Maria" inlv, il a’t’pat

S N N N 7U770 ne ABT rtploepu’œ; mal Tu; Ar andain;
mpnpcope’ynvptiëœv irriy 5995;. Haïku, iml il

( l h I A. i Q j C E A.une 7m Ar, AZ western! open intw n ajust ure Tu;

BAT; miner igitur recto est ABT angulus , et in
ABr segmento semicirculo majore.

Et quoniam in circulo quadrilatum est ABrA ,

in circulis autem quadrilatorum oppositi duo-
bus rectis æqnales surit; ipsi. igitur ABr,
AAr duobus rectisp æquales suait. Et est ABT

minor recto; reliquus igitur AArp angulus
major recto est, et est in AAr segment!) se-
micirculo minore.

Dico autem et majoris quidcm segmcnti
angulnm comprehensum et ab ABr circum-
ferentià et Ar recta , majorem esse recto;
minoris vero segmenti angulum comprehensum
et al) AAr circumfcrentià et Ar rectâ , mino-

rem esse recto. Et est hoc manifestnm. Quo-
niam cnim ipse a BA, Ar rectis comprehensns
rectos angulos est, ergo ab ABr circumferen-
tià et Ar recta compreheusus major est recto.
Rursus, quoniam ipse ab Ar, AZ rectis com-
prehensus reclus est, ergo a TA recta , et ArA

TA séôu’d; nazi s’il; ArA repupepu’azçmpnxopirn" Circumfcrcntiâ °°mPrehcn5u5 "1mm eSt faim.

llairmvinly ËPOÊÇ. Ey miam.» alpat, nazi rai i554; In CÎI’CÜIO 19h"; CIC-

.x

droits (17.. t), et que l’angle BAT est ’droit, l’angle ABT est plus petit qu’un

droit, et cet angle est dans le segment ABT plus grand que le demi-cercle.
Puisque le quadrilatère ABTA est dans un cercle , et quedcs angles Opposés

des quadrilatères inscrits dans des cercles sont égaux à deux droits (22. 5) ,
les angles ABT, Aar sont égaux à deux droits. Mais l’angle ABT est plus petit
qu’un droit ; donc l’angle restant AAT est plus grand qu’un droit, et cetangle
est dans le segment AAt. plus petit que le demi-cercle.
, Je dis aussi que l’angle du plusigrand segment, compris par l’arc ABT et
la droite Ar , est plus grand qu’un droit , et que l’angle du plus petit segment,
compris par l’arc AAT et la droite Ar, est plus petit qu’un droit, ce qui
est évident; car puisque l’angle compris par les droites BA , Ar est droit,
l’angle cqmpris par l’arc ABr et la droite AT est plus grand qu’un droit. De
plus, puisque l’angle compris par les droites AT , A2 est droit, l’angle com-
pris par la droite TA et l’arc APA est plus petit qu’un droit. Donc , etc.

23
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fils «57663151; 705 ôpûîw 97m 75v 67:5

BAT. En) Mm? inné a"; ABT 7.7; 67:3 BAE,
7051 7è? au.) 1’47; Ëy’rà; un) chanvrier in) fi

un) à riflé A13B Mm? 75; (mû 5A1” a; alpes 67:5

A1385 ABT æIWMUI’ÛVÛ’Ç du": 75; 573 BAI. AÀÂÈ

ai 67:3 A158, ABT «hm-l? ôpeœ’i’ç l’a-m blair a; Pipe:

67:3 BAI 5961i in". 07h? Un 90724:.

HOPIEMA.

I îEn H TOUTOU (punctum-371 Ëàr a; pin 7min

I N x ’I q Cæptyœvou un; «hum un: a , 599,; in?" e yuriæ’

ALlTER.

Demonstralur rectum esse BAR Quoniam.
duplus est ABT ipsius BAE, æqualis cnim duo-’

bus interioribus et oppositis; est autem et AEB
duplus ipsius BAI”; ipsi igitur un, AH” dupli

sunt ipsius BAT. Sed ipsi au , AH duobus
rectîs æqualcs sunt; ergo BAF rectus est. Quod

opor tcbat ostendere. .

CO ROLLARIUM.

Ex hoc utique manifcslum, si unus angulus
trianguli duobus æqualis sil, rectum esse angu-

g.

AUTREMENT.

On démontre autrement que l’angle BAT estdroit. En effet , pui8que l’angle AEr

est double de l’angle BAE , car il est égal aux deux angles intérieurs et oppo-
sés (52. I), et que l’angle AEB est double de l’angle en , les angles AEB , AEr ,

sont doubles de l’angle BAT. Mais les angles AEB , au , sont égaux à deux
droits (I5. 1) ; donc l’angle BAr est droit. Ce qu’il. fallait démontrer.

’ COBOLLAIR E.

De la il est évident que si un des angles d’un triangle est égal” aux deux
autres, cet angle est droit, parce que son angle extérieur est égal à ces



                                                                     

LE TROISIEME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE. 179

T , N
. ælz 73 un) 76v intime info; 74?; 4071!; 701w

a! a. 9’ ’ luval. 071v N i925»; in: MW, qui timN.

moraux ÀB’.

5&7 médoc ipévr’rn’rœi 7:; "3963: , ciré à 71?;

4305; niç’ 12W 1:15va lamai au; «68:74. réprouva

7’31 du», i; une? yüflldflfl’PàÇ 7:5 391mo-

;Le’rp 70m :011"er n17; 57 1’07; ÊvaMèE 70:7 né-

onu ruffian-I 70714:9
minou 781p 195 ABI’A humide» au; «Mica

Il El un? 7-3 B aussi?" and ciré 705 B nandou
Ô

E

hüxea; 11; lôâeïa u’ç” 73v ABrA du» n’y.-

rowz cula-37 l; BA. Aigu 371 si; «ou? 7min;
î BA [uni Tïç E2 barmaid"; i’m: :G’OVTGI

717; iv 707; ivaMèE 7,451410; 705, minou 7a-

lum, proptcrea quod et ejus angulns exterior
iisdem est æqualis. Quando autem ipsi deinceps
suntv æquales , recti sunt.

C
. PROPOSITIO XXXlI.

Si circulum contingat aliqua recta , a con-
tacta autem in circulum ducatur aliqua recta
ducta secans circulum, quos facit angulos ad
contingentem ipsi æquales erunt angulis in al-
ternis circuli segmentis.

Circulum cnim ABFA contingat aliqua recta
HZ in B puncto, et a B pnncto ducatur aliqua

Z

recta RA in L’ABPA circulum secans ipsum ; dico

quos facit angulos RA cum Ez contingente
cos æquales esse angulis in alitemis segmentis

circuli , hoc est 23A quidem angulum æ-

mêmeMngles, et que quand deux angles de suite sont égaux, ils sont droits
(défi to. 1).

PROPOSITION XXXII.
4

Si une droite touche un cercle, et si du point de contact on mène une droite
qui coupe ce cercle , les angles que cette droite fait avec la tangente seront
égaux aux angles placés dans les segments alternes du cercle. V

Qu’une droite El touche le cercle ARIA» au point B, et du point B menons une
.drOite 13A qui COupe le cercle ABI’A; je dis que les angles que fait RA avec la
tangente .152 sont égaux aux angles placés dans les segments alternes du cercle ;,
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r3.

Rai imi minou 705 ABTA iodera-trad ne
059171 E2 navrai 73 B , 4273 «Pi ’flÎÇ 4 02051"; :111:

a"? incrustât: 7:93; épelai; ti BA, i7ri 117; BA

ripé 73 xirrpov in) Toi; ARIA xéuÀou. H BA
ripa àaîpnpé; in: 1’05 ARIA minimum n d’un

déni AAB 7min i7 sifilxuxàiqo sans 598i Ëa-n’

Mural cipal ai 157:3 BAA , ABA la; 5,65 in: tic-l’y.

En) à uni à ôwà au 5965. à ëpa 6m; anz

in in) 747; livrai BAA, ABA. Kami limpide
i 67:5 ABA’ Mimi cipaui 673 ABZ 7min in in)

a

qualem esse angulo in BAA segmente consti-

tuto , A!!! vero angulurn æqualem esse in ars
segmenta constituto. h

Ducatur cnim a B ipsi Il ad rectos BA, et
sumatur in BA circumfereuliâ quodlihet punc-

tum r, et jungantur AA, AF, r3. .

7 OEt quoniam circulum ABPA contingit aliqua
recta Il; in B , a’ contactu autem ducta est tan-

genti ad rectas BA, in 3A igitur centrurn est
ABPA circuli. 8A igitur diameler est ABI’A

circuli; ergo AAB angulus in seinicirculo cons.

titutus reclus est; reliqui igitur BAA, ABA
uni recto æquales sunt. Est autem et A132 rec-
tus; ergo ABZ æqualis est ipsis 3A4, ABA.
Communis auferatur ABA ; reliquus igitur A82

angulus æqualis est angulo BAA in alterne
y

c’est-adire, que l’angle ZBA est égal à l’angle placé dans le segmenteaaïet que

l’angle au est égal à l’angle placé dans le segment are.

D’un point B menons la droite BA perpendiculaire à El (I 1. I), et dans l’arc
a sa, prenons un point quelconquer , et joignons AA , At, rB.

t Puisque la droite El touche le cercle ABrA au point B , et que la droite sa,
menée du point de contact B, est perpendiculaire à la tangente El, le centre
du cercle ABrA est dans la droite sa (19. 5). Donc Ba est le diamètre du
cercle ABra 5 donc l’angle AAB, placé dans le demi-cercle, est droit (51. 5).
Donc les angles restants BAA, ana sont égaux à un droit. Mais l’angle
ABz est droit; donc l’angle au est égal au: angles En, ABA (not. 10). Re-
tranchons l’angle commun ABA ; l’angle restant ABZ sera égal à l’angle BAA
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segmente circuli. Et quoniam in circulo qua-
drilaterum est ABFA, oppositi ejus angnli duo-
bus rectis æquales Sunt. Sunt autem et ipsi ABZ,

ARE duobus rectis æquales; ipsi igitur ABZ,
A85 ipsis BAA, M’A æquales suut , quorum BAA

ipsi ABZ ostensus est æqualis; reliquus igitur
ABE angulo APB in alterno circuli segmenta
AFB æqnalis est. Si igitur circulum, etc.

PROPOSITIO XXXIII.

Super data recta describere segmentum cir-
culi, capiens angnlum æqualem date angulo
rectilineo.

Sic data recta AB, dams autem angulus rec-
tilineus ad r; oportet igitur super datai recta
A]! desc’rihere segmentum circuli, capiens an-

gulum’ æqualem ipsi ad P. Ipse autem ad P
angulus vel est acutus , vel rectus , vcl obtusus.

placé dans le segment alterne du cercle. Et puisque le quadrilatère anra est
inscrit dans le cercle, ses angles opposés s0nt égaux à deux droits (22. 5).
Mais les angles au , un sent égaux à deux droits ;’donc les angles ABZ, un -
sont égaux aux angles BAA , En (15. I) ; mais on adémontré que l’angle BAA
est égal à l’angle ABZ ; donc l’angle restant A13B est égal à l’angle are placé

dans le segment alterne du cercle un; donc, etc.

PROPOSITION XXXIII. ’

Sur une droite donnée , décrire un segment de cercle, qui recoive un angle
égal i un angle rectiligne donné.

SOItAB la droite donnée et r l’angle rectiligne donné ; il faut sur la droite donnée

an décrire un segment de cercle qui recoive un angle égal à l’angle donné r.

L’angle r est aigu, ou droit, ou obtus.
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HB il!» iart’v. O d’au nitrant [Liv 71; H, d’un-rot,-

par" il; tu; HA, 16mg 7P1Ç01Ftyoçüëll nazi

hui 7m? B. reniflai, uni ici-m 5 ARE, mai
im «53600 si BE. 15ml 05v «i7; Étapes; 13; AIE

élagué-mou , sin-à Toi? A , tu? Ali qui; êpOai; inlr

î AA, ri AA site ionien-trou nô mineur. Eml

Sil primum aculus, utin primâ figurâ, et cons-

titualur ad Al! rectam et ad punctum in A , ipsi
ad F angulo æqualis ipse BAA; acinus igitur
est et BAA. Ducatur ipsi AA ab A putpto ad

rectos ipsa AE, et secetur an bifariam in z,
et ducatur a Z puncto ipsi A! ad rectos ipsa
2H, et juugatur un. Et quoniam æqualis est
az ipsi Il, communis autem 2H , duæ ntique

A2, ZH duabus ZB , Il! æquales sunt, et an-
gulus AZH ipsi angulo BZH æqualis; basis igitur

AH basi H8 æqualis est. Ergo centro quidcm
H, inlervallo vero HA , circulus descriptus
transibit et per B. Describatur, et sit ARE, et
jungatur DE. Quoniam igitur ab extremitate A
ipsius A! diametri ipsi A! ad rectos est AA ,
ipsa Nique AA contingit circulum. Quoniam
igitur circulum ABE tangit aliqua recta AA , et a

Premièrement qu’il soit aigu, comme dans la première figure; sur la droite
AB et au point a construisons un angle BAA égal à l’angler (25. 1); l’angle BAA

sera aigu. Du point A amenons Ali perpendiculaire àAA (Il. t); coupons an
en deux parties légales en z(Io. I), et du point z menons 2H pendicu-
laire à a3 , et joignons un. Puisque a2 est égal à ZB, et que la droite 1H est
commune , les deux droites Az, ut sont égales aux deux’droites 23, 2H;
mais l’angle AZH est égal à l’angle 82H; donc la base AH est égaloit la base
HB (4. I). Donc le’ cercle décrit du centre H, et de l’intervalle HA passe par
le point B. Qu’il soit décrit, et qu’il soit ARE, et joignons en. Puisque la gram
ara menée ù:- l’extrémité A du diamètre AE est perpendiculaire a A15, la droite

aa touchera le cercle (16. 5). Puisque la droite an touche le cercle ana ,
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tilt néant) 705 ARE haine-rai TIÇ aidât: Ii
AA’) , mal ai7r3 qui; and. 73 A niÇITç gigs 73

ARE raboter chianti Tl; :5961 Ii AB’ Il sipo: 13ml

AAB Maria in irrl 7:5 iy ne" iratMaiE nâonu9
TpüpœTÏtymiç’Ttî I373 AEB. AM’ Ii 6713AAB

In)" 7rp3ç 71,3 1’ Écrit i’InI’ uni Ii 7rp3; In; 1’ zip:

7min. in irrl 737 673 A138. Evrl si; châtia-n;
Ëpz vidaient; Tif; A8 Tpiïput miaou yiypatmau
T3 AEB , J’Ixépuvov Merlu TIiv d7r3 AEB l’a-nu a"?

Mm cil «p3; 71:5 1’. p
AAÀaid’Ii 3p9Ii in!» Il 7rp3ç Tél 1” nul «lier ile-m

vraiÀva ivri Tif; AB typisiez: 7,145,144 Iw’ItÀou J’e-

xépwor gravier l’a-M TIF wp3ç 74; 1’ ËprI’ 7m14".

Zona-raire) flip mihi! 7:5 «piger; 1’ 5,395 7min

in Ii tin-3 BAA , 1d; ixu irrl "ni; Êtes-épair ura-

W195i ç , la) fuyarde: Ii A8 fixa and. 73 Z , nazi
Itiwrpp pair 75 Z , dime-rufian: d’i âwariprp 759

2A, ZB, mina; ytypaipew 3 A158. EIpa’7r-n’rau
sipo: Il AA sôôeïa 706 ARE minou, J’ai T3 3p9I’w

rival mir 7rp3ç 793A 7min. Rai in irriv Ii [tir
673 BAA yttria 1:5 in Tél AEB Tympan" , 3p6Ii

7aip mil oui-ni iv tipuxuxkigo 030W. AÀÀai gal Ii

l N A. Il v. N0:73 BAA 7p 7rp3; 7c,» 1’ un irri”. Kan Ii iv

contactu ad A in ARE circulum ducta est aliqua
AB, angulus utique AAB æqualis est angulo
AEB in alterne circuli segmenta. Sed AAB ipsi
ad 1’ est æqualis; et ad 1’ igitur angulus æqualis

est ipsi AEB. Super datâ igitur rectal AB seg-
mentum circuli deqcriptum est AEB, capiens
angulum AEB æqualem data ad r.

- Sed et reclus sit ipse ad P ; et oparteat rur-
sus super A! describere segmeutum circuli,
capiens angulum æqualem ipsi ad P recto an-
gulo. Constituatur enim rursus ipsi ad 1’ recto

angulus æqualis BAA , ut se lIabet in secundâ

figurâ , et secetur AB bifariam in Z , et cen-
tra quidcm Z , intervallo vero alterutrâ ipsa-

rum Az , ZB , circulus describatur AEB 3 con-
tingitigitur AA recta ABE circulum , propterea
quad rectus est ad A angulus. Et æqualis est
quidem BAA angulus ipsi in AEB segmenta ,
rectus enim et ipse est in Isemicirculo con-
sistons. Sed BAA ipsi ad 1? æqualis est; et ipse

et que du point de contact en A on a méné une droite a3 dans le cercle ABE ,
l’angle pas est égal à l’angle au; placé dans le segment alterne du cercle
(52. 5). Mais l’angle AAB est égal à l’angle r ; donc l’angle r est égal à l’angle

au. Donc sur la droite donnée AB , on a décrit un segment de cercle ars qui
reçoit un angle AEB égal à l’ange donné r.

Mais que l’angle rsoit droit, et qu’il faille encore décrire sur la droite
an un segment de cercle qui reçoive un angle égal a l’angle droit r. Cons-
truisons un angle BAA égal a l’angle droit r (25. I), comme dans la seconde figure ;
caupons au en deux parties égales en z (Io. J) ; du centre z, .et d’un intervalle
égal a l’une ou à l’autre des droites za ,v ZB , décrivons le cercle ans. La droite

AA sera tangente au cercle ABE (16. 5) , parce que l’angle est droit en a. Mais
l’angle saa est égal à l’angle qui est placé dans le segment ans , car cet angle

. est droit, puisqu’il est placé dans un demi-cercle (5x. Mais l’angle BAA
est égal à l’angle r; donc l’angle placé dans le segment est égal à l’angle 1’ ,
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Tél AEB T’AM’IudTI tipi: in irri 737 7rp3; 7;: r’ia

Mypawrrau. d’pa miÀw fini TIF; AB 7,143111 xé-

onu T3 A1513, d’exépwar panier in" 737 7rp3ç

751.
’ AAM’. IN û «p3; "Il? 1’ épCAeTa iule, ml

www-raire! anti-ri? in 7rp3; ni AB I566; un) 797
A "patito Ii tirr3 BAA, à; i701 iml 127; TpI’TIIç

naraypatçiîç, ne) a"; AA mais Épeaiç 5x9!» I;

Ali, nui TITptII’er vraiAw Ii AB fixa net-rai 73

Z , tutti 737A13 7rp3; ipeèç ti’xew Il 2H, and im-

Cw’xôœ Ii HB. K1? iml mihi! in irriv Il Al

et 23, nul zanni à 2H, No «hl «si a2, 2H
Jim) Inti”; BZ, 2H in: titi, un) fieriez d’5 1573

Ali-1 gloria. 737 ti7r3 BZH l’a-r Béa-I; nippa Il AH

in AEB segmenta igitur æqualis est ipsi ad 1’.’

Descriptum est igitur rursus super A3 segmen-
tum circuli A153 , capiens angulum æqualem ipsi

ad r. lSed eliam ad r obtusus sit , -et consti-
tuatur ipsi æqualis ad AB rectam et ad A punc-
tum ipse BAA, ut se lIabet in tertià figurâ , et

ipsi AA ad rectos ducatur AE , et secetur rur-

sus A]! bifariam in z ,’et ipsi An ad rectos du-

catur ZH Met jungatur un. Et quoniam rursus
æqunlis est AZ ipsi ZB , et communis Z11 , duæ

utique A2 , ZH duabus BZ , 2H æquales sunt,
et anguille AZH angulo BZH æqualis; basis igi-

tur AH basi B11 æqualis est. Ergo centra qui-
dem H , intervallo vero HA , circulas descrip«

tus transibit et perB. Transeat ut A53. Et Quo-
niam ipsi A! diamétro ab extremitate ad rec-

fiait" ri? EH in irrita O guipa us’r’rprp pair 7433i

H, d’unifier: A): 797 HA, tréma; 7patça’pteroç

I1 a. I t t"En ml J’ai ne B. prwfiæ a; o AEB’G. K4)

donc ana décrit sur la droite as un segment de cercle AEB qui reçoit un angle
égal à l’angle droit r.

Mais enfin que l’angle r soit obtus. Sur la droite A13 et au point A cons-
truisons un angle BAA égal à l’angle r (25. I) , et menons AE perpendiculaire à AA

(1” Il; coupons la droite LB emdeux parties égales en z (Io. I); menons 2H
perpendiculaire ELAB (Il. r), etjoignons H8. Puisque AZ est égal à ZB, et que ladroite
ZH est commune , les deux droites a2 , 2H sont égales aux deux droites BZ ,
2H; mais l’angle am est égal à l’angle sur; donc la base au est égale à la
base EH (4. I). Donc le cercle décrit du point H et de l’intervalle HA passera
par le point B. Qu’il y passe comme AEB , puisqu’on a mené de l’extrémité du
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s N I I a v P I I t ,IwÛ 731 ’AE’J’Iatlan-ptp sur guipai 7rpaç open;

hutin Il AA , Il AA zip: ipéwrrrau 1’06 AEB
minou. Rai aî7r3 qui; naît: 73 A imapilç J’ai?-

Irrau Ii AB’ ai ripa: 6’113 BAA yawl: le» ini si

év TIF ivaXXaiE 705 udnÀau TpAIipta’rt 755 A98

9117;"anin 7:09ti AÀ.’ Il 673 BAA glaviot ct?
orpin: Tél 1’ in ia-rI’° ml Il iy 71,3 A013 alpes nui-

put?! yawl: in irrl rif mais sa? 1km "rît
4p: «iodait»; cédeinç’.’ 73"; A13 7i7pctvrrcu Tflïfiœ

KÜKÀOU 73 A913, (l’exigent 74015,17 in" "rîvrptiç

w; 1’. Omp in. mût-11.. ’

mofla; ad”.

A7r3 ne" éteinte; minima ægipan devait, J’a-

xo’peyov 7min in" si «5’09qu 7m11; I690-

Ipd’awv- 0
Enta 5 Mû; Itu’ItÀoç 3 ABI’, Il ève 93657:4

i Maria Itiôd’ypaptpolçû 7rp3ç erg? At Je: N ai7r3 7017

API xu’IIÂou 1713H: Jasmin, dtxo’plwor 7min

. U A. I I I I N T N10’117 7p J’oOIIa’II yavtqtfuôuypœwaço 7p 7rpoç 7go Ah.

tas ducta est AA,ripsa AA igitur contingit A158 .
circulum. Et a contacta. ad A ducta est AB 5
ergo BAR angulus æqualis est angulo consti-
tuto. in alterna circuli segmeijto A63. Sed BAA
angulus ipsi ad 1’ æqualis est. Et ipse in A68
igitur segmenta angulus. æqnalis est ipsi ad 1’.

Ergo Super Idatam rectam AB descripttqn est
segmentera circuli A913 capiens angulum æ-

Cqualem ipsi ad 1’. Quod oportebat facere.

PR OPOSITIO xxxtv.’

d A date circula segmentum auferre , eapiens.
angulum.æqualem data angulo rectilineà.

Sit datas circulas ABI’ , datas verocangulufl
rectilineus ad A ; oportet igituü ab ABI’ circula

’segmeutum aufegre, capiens engnltun saqua. .
lem data angulo’ rectilineo ad A.

. b .diamètre AE , la droite AA perpendiculaire à ce diamètre , la drame AA touchera
le ceIicle au (16. 5): Et puisqueJa droite A13 si été menée du point de contact A ,

- l’angle BAA eSt égal à l’angle placé dans le segment alterne (A93 du cercle.
.aMais l’angle han estI égal la l’angle. r

I dope l’angle placésdansle Segment.
A63 e8t égal a l’angle r. Donc; on a (fiait sur la droite donnée A3 un seg-

l ment de cercle aeB, qui reçoit un angle égal à l’angle 1.. Ce qu’il fallait

Ü afaire. .
Qv

. ç
PROPOSITION .XKX.I.V.

Ù

a

p C . . a ’ - I rI D.’un cercle donne, retrancher un segment , qui reçutveun angle égal à
un angle rectiligne donné.

Soit ABl’ le ceræle donné , et A l’angle rectiligne donné; il faut du cercle.

asti-retrancher un segment, qui. reçoive un-angle égal à l’angle rectiligne.
donné A. a

a
Oo 24’
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k h Hxôœ 103 ABr xénon? Ëpavnopc’rntlEZ une!

( a. t l l a. a Iva B 01mn", 111 nvnnavæwpo; 1p El me";

t A æ î A: l A. N t Nun: 79: 090; curry argue» 7l,» B 79 mac; ne A
Wh; l’an Il 57:3 ZBT.

En) 03v minium 705 ABI’ Minerai tu; tô-

Ûtïa a; E2, ml ivre 717; man-è 75 B (7493?;
filin-ru I. en); 67:3 znr alfa. 3’!» la?) et? 57 15

BAI Ëvmèf ’rfifl’fldfl www-rapin Marie. AM’

3 613 2M; 7:5 7:73? ce)? A Ënlv la. ml Il :7
BAI 4p: rpipœn la la) 7,7 711:3; 75 A yu-

1193. ’A73 701.7 «5394.0; Ëpd’ m5000 1017 ABT Tfltlfld

«Épire-nu 73 Mr, ûxÉpworymîzr 70319,75 Je;

Ducatur.ipsum A3? circulum contingenizz
ad B punctuun , etlconstituatur ad E2 rectam
et ail [humain in ca B ipsi ad A angulo saqua-

lis ZBF. e t .Quant-am. igitur circulum A31” coutingit ali-

qua’ reçu: il , et a coüalctu .ad B ducta est tu;

ipse ZBP igitur æqualis est angulo .constîtuto
u .

à

in lut alterne segmenta. Sed zxr ipsi ad A
æqualis est; et ipse in BAI’ igitur segmenta à:-

qualis estipsi ad A angulo. l

A dato igitur circule ABÎQegmentum abla-
tum est BÀP , capitans angulum æqùalem ipsi

0.701; 79111,! sôôuypa’pçwo 7g? avec 75 A. Omp - date angulo recÜineo ad A. Quod oportebat
Un 7015m. . facerc.
.flMenons une. droité 52 qui touchele cercle ABT au poilu B (17: 5),-et sur
la droite El, et au point n de cette droite, laisons’l’angle zut égal à l’angle

e A (25. x).   , Q . ° .Puisque lat droite 152 touche le.cergle ABT , et que la droite Br a été menée
du point de cputact B , l’angle ZBr est égal à°,l’angle placé dans le segment

alterne BAR du cercle (52. 5). Mais l’angle zinr est égal à l’angl. A; donc
l’angle placé dans le segment En est égal à l’angle A. . , 4

Donc du cercle donné ’ABT on a, retranchéjgun segment BAT, qui reçoit
un angle égal à l’engle lectiligne donné a. Ce qu’il fallait faire.

". A
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ta
i nec-rut: au? ’ PROPOSITIO VXXXV.

I. Eaiv à? minot No eôûtî’œi -n’,u.vunv aîMüAàç, Si in (limule duæ rectæ sese secent, ipsum .

75 67:3 751 vî; p.45; humain-m mpuxoiuuoy sub unius segmcnlis. contentant rectangulum
époo’yœlyloy hop à") 743 am; 75,, fi; bila; Tpnf æquale est ipsi sub altcrius segmenlis Contento

[41’310]! mpuxopt’vgo Épônaw’qo. p rectangulo. V t
Ey 7&9 7:5 dans tu; 4m chio fixation; In circule cnim ABFA dine rectæ Af, BA

Ar, 35 flingua-d, bomba; un; 7,) ,E au- sese secent in Epunclo; dico ipsam sub. A]! ,
,ut’ïor le?!» 571 Toi dvrà 741739.l AE , Et mpupæ’ptror Br (3011101110111 rectangulum æquale e55: ipsi

5p9o’yolwov in? in) 11:5 673 75V AB, E8. vit- Slib 4E s 53 contento rectangulo.

pimentai) ôpôoyaviq). l a .

Ü .. Ai ,M s .4 l ’V .v f5 r À; .v - de - e r . oI . p .il ,uÎw 03v ai Ar, 8A haï raz? air-mou tlfîv, Si igituripsæ qdideniiAPJA pet centrumsunt,
d’un ni E XÉV’TPW (in: 705 ABl’A mm- tpenpà fla ut E centrum lit ipsius- MITA circuli; mani-

Ë’n , l’a-av Maûv 75v AE , ET , AIE, EH, ni 73 67m feslum est æqualîlnw eXiSœnfibu-S 43, m" y A]! n

75v AE , Et mpuxôpevov ôpeoyaivzoy 7057 in) 1:5 EB, et ipsum sa!) AB, EP contentum rectangulum

67:3 760W AB, EB wapztxopa’qu Épeoyœviqa. i p æquale esse ipsi sub. , En contenta rectàngulo.

I . - 4 , ! . -
L

. ,1 PROPOSITIJON xxxv. 7
Si dîtis En cercle, deux droites se- coupent mutuellement; le «rotengle

compris squs les segments de l’uueIeSt égal au rectangle compris sans les seg-

ments de l’autre. - l . i - l iQue dans le cercle ABrA les deux droites Ar , 13A se coupent mntueHement
au point E ;. je dis que le rectangle compris sous A15 ,0 Brest égal au rec-

, lange compris sous As , EBn iSi les droites At , En ’pasœnt par le centre , de nianière que le pointÉ’soit

le centre du cercle ANA , il est érident que les droites A1,, ET , At , En étant
égales , le rectaugië conipris scus A13 , Br est égal au rectangle compfls sous
AH , se.
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Mû? ïrmmv «Psi ni At, AB bai. 70:7 niv-rpou,

tu.) tiÀn’çBœ 75 duper 705 ARIA xu’uÀou3 , ml

i’na 13 Z, Mi «in?» 705 Z hl Tain; AI’ AB tô-

eôtiatç miens: ’iIXOàM’ÆV tu; 1H, le, un bursi-

xôœmy ai ZB, zr, 2E.
Kari imireôôcTaÎ 7:; ôai 7017 tain-pou Il 1H

eÊOaTaÉv 71m [Mi «Mi 705 zain-Pou "un api;

épatai; 11’th , a). fixat- 4611i! 70’14"14. in
à

n1p: il AH 7;? HI. En: in! eôoc’i’at si At vinan-

. - l a, i x y i a! i xtu: et; par me aux: To il, u; Je une: net-ra

t x r! t l a. I s70 E, ’ro capa. une un AB, ET WlPIGXOIMWOV op-

907aiwoy parai 79:7 in); 737; HE n-rpayaivau il!"
à?) w; abri: 7:7; in: Hpouu’dw unày5 Tri 43.73

75; HZ’ 73 419d. ôwà 757 AH, El" [uni 75: «17:35

75v ZH, HE l’ours indurai"; 4175757 PH, HZ. AM3:

roi"; [Av dorai 75v EH, HZÜw in) 73 aîwà 75;

d ’ l NZE , 707; à am 7m rH, HZ in" lori 73 abri

Non Sint autem A? ,IAB per centrum, et
sumatur centrum ipsius ANA circuli , et sit z,
et a Z ad A? , AB rectas perpendiculares du-
can’tur 2H , ne , et jungantur ZB , Zl’, ZE.

U

Et quoniam recta aliqua 2H par centrum rec-

tam aliquam A? non pet centrum ad rectos
sccat , et bifariam-ipsam secal 5 æqualis igitur

AH ipsi HP.’ Quoniam igitur Ar secta est in

æqualia qgidem in if, in inæqualia vero in Il,
ipsum utique sub A! , Il? contentant rectan-
giflum-cum ipso ex HI. pquadmto æquale est
i si ex HI’. Commune addatur ipsum ex whip-

ilm igitur sub An, Br cum ipsis ex 1H, H5
æquale est ipsis 0x ni , HZ. Sed ipsis quidcm
ex EH, Hz est æquale ipsum ex Z17. , ipsis vcro

’ex PH , H2 æquale est ipsi ex Z? 5 ipsum igitur

,
"Mais que les droites At , A8 ne passent pas par le centre; pre!) us le centre

du cercle Aure (r. 3), qu’il soit le point z; du point z meuo les! droites
un , ze perpendiculaires à At, A1302. 1), et joignons zn [zr, 2E.

Puisque. la droite 2H menée par le centre coupe à angles droits la
non menée par: le centre, elle la coupe en deux parties égales (5. 5) ; donc
AH est-égal à Hr. Puisque Ar est. coupé en deux parties égales en H, .et en
deux parties inégales en E , de rectangle compris sous se, ET , avec le qtlarré
de ne , est égal au quarré de Hr (5. 2). Ajoutons le quarré commun de’Hz;
le rectangle sous AI, H, avec les quarrés des droitespZH; ne sera égal aux
quarrés des droites TH, HZ. Mais le quarré de 215 est égal aux quarrés des
droites EH , HZ (47. 1), et le quarré de Zr égal mixa quarrés des droites rH,

droite AT
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a. u a a t75; Il" 73 ripa 37r3 7m AB, Et peut 735 aura

h ’ l tu t Q a75; 2B l’en in) 7p dm: 7M zr. In «le n Zl’ 7p

a. . a. Üt INZB’ 73 ripa 573 7m AIE, Ennui. 7cv ivre 7nçEZ

N t t I t l xleur ini 793 0273 7»; 7.8. M1 7a. mon: «in un:

t î t a t k a t a. a;7o une 7m AB, E8 pre-m 7cv «une 7M ZE W07

a. a. I t d * I s ti073 7go d7r3 7»; ZB. Eûixan à 07:7 un: 7o

e t a. ’ x a. a t a. y s tu7ro 7m AB, ET [.4er 7cv une 7m; ZE nov en:
7431,43 73; 213° 73 in 37:3 757 AE, ET p.173.

’ I a. r t: 705 ai7r3 73; ZE leur in) 7g une 75v A15, EB

IN .x a 1 t a 1 i[and 705 c’en-3 7a; a Konov eflpwémflo 47m

7:7; ZEO Ac:7r3y ripez 73 J73 75v Ali, ET rimaille-
m Ëpaoya’mov l’a-av in) 71,5 (573 75v AE ,ŒB mp1:-

xam’wp ôpôawvip. lady ripe: iv x6109», in) 7d i575.

5

189

sub AE , Br cum ipso ex 2E, 39.111qu est ipsi
zr. Æquâlis autem ZP ipsi ZB , ipsum igitur
sub AB.,
ex ZB. Proptcl’ eadcm utique et ipsum sub A]: ,

EF cum ipso ex Eziæqrale est ipsi

E3 cum ipso .çx Z3 æcîuale est ipsi ex 28. Os-

tensum est autem et ipsum gui) Aï. sr cum
ipso ex Z! æquale esse ipsi ex ’ZB,; ipsum igi-

tur sub AIE. , la? cum ipso ex 2E. æquale.est
ipsi sub Ali , EB- cum ipso ex ZE. Commune au-

feratur ipsum ex 25; reliquurn igitur sub AE ,
EI’ contentum rectangulum æquale est ipsi

sub AB, en contente nectangulo. Si igitur in

circule , etc. n

nporazigaa. PROPŒSITIO xxxvr.

. sifinir minou M0937 7c amusies ile-rag, irai
«in? 467m7 711:3; 73v nicher WPDWBI’TŒG’I Na

9 N x s t t, a. I . t Imeam, un n par 407m films: 70v XUKÂOV,

Si extra circulum sumaturaliquod punctum ,
et ab eo in circulum cadant duæ recta! , et una
quidcm earum secet circulum, altera vero con-
tingat; erit ipsum sub totâ sccante et ipsâ ex-’

tendu; sumptâ inter et punctum et convexam
si «Pi iqéwrwrarînau’ 73 37:3 37th; 7519 traineri-

Iu l
on; nul 7»; ira-3; ciroMtpCawapim; guelfe

I. - I.1425. donc le rectangle soirs AE’, ET , avec le quarré de ZE , est égal au quarré

de zr. Mais zr est égal à zs à donc le rectangle sous AE , zr, avec le
quarré de 152-, est égal au quarré de 213. Par la même raison, le rectangle
sous A15 , En. avec le quarré de le , est égal au quarré de ZB. Mais on a dé-
montré que le rectangle sous AE , ET , avec le quarré de ze , est égal. au quarré

de 23; donc le rectangle sans AB, ET, avec le quarré de 2E est égal au
rectangle sous A15 ,, en, ayec le quarré de ZE. Retranchons lequarré commun

. de 2E; le rectangle restant compris sous An , ET sera. égal au rectangle com;
pris sans Ali , en. Donc , etc. -

.PROPOSITION XXXVI. V
"f Si l’on prend un point quelconque hors du gémie, et si de ce point on
mène deux droites dont l’une coupe. le cercle, et-dont l’autre lui soit tan-
gente; le rectangle compris sous la*sécante entière et la droite prise ciné-O

s

c
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70376 mppîcu mû 73; trop-ri; WOPIÇIPMIGÇ 7re-

Puxtipavoy 39907M407! leur 7:; s’unit 75’? hennin

pin; numéral. i i,- KénÀou 124i,» 705 ABT tiÀtipÛw ni enfiellât! 3x73;

73 Ai, un) «i713 735 A 717:5; 73v 4311x150» WPO’I-

mar7t’7untv No 359.211. ai ArA, AB’. un) épis

AÊA murin) 73v ABl’ miner, à 33 AB 394.2776-

799: ahuri-51.73 6773 76v AA, Aï mplexo’pevor
ôpüayoinar l’a-av in) 74,3 ai7r3 75; A3 TCTPŒTg’thy.

H à”): AIE»? rira: chai nô air-rye iniv, il 0:3.
A

à
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circumfcrentiam contentum rectangulttm æquale

ipsi ex contingente quadrato.
à m ’

Extra circulan 413F sumatur aliquod punc-
tum A , et a A ad ABI’ circulum cadant duæ

rectæ AFA , A8 , et ipsa quidcm APA secet ABP

circulum , ipse vero AB contingnt; dico ipsum
sub AA , AF coritentum rectangulum annale
esse ipsi ex A8 qnadrato. lpsa igiturlôfô Ycl

. par centrum est , vcl natt’,

I t a. I t l tE5740 "PDTËPO’I J14 700 REVTPUU, R14 en!» ’70
Z xe’t’7pav 703 ABT d’une, mati Ëma’xôœ ti

. 2B" 5992i ripez inlv ti 373 ZBA. K1) inti ":3093:
ti AI’ «Fixez 7i-rpn7m zanni 73 z, 796010:th

(N m3737 ti TA. 73 ripa tic-r3 75v AA , Ar3
pi’rà. 7017 5.773 75; Ill- la" inti 743 ait-:3 7:7; 2A.

le» Il Zl’ 737 ZB’ 73 ripa 673 75v AA , Al" peut

Sit prinium per. centrpm, et sit 2 centrnm
ipsius ABF circuli , et jungatur 2B ; rectits igi-
tur est 23A. Et quoniam recta Ar’ bifariam secte

est in Z , adjicitur vero ipsi ipaa FA; ipsum igi.
tur suhAA, AI’ cum ipso ZF æçtale est ipsi

ex 2A. Æqnâlis autem zr. ipsi ZB ; ipsum igi-
tur sub AA , AF cum ipso ex Z5 æquale est ipsi .

rieurement entre ce poiuttet la circonférence convexe est égal .u quarré de
la tangente.

Hors du cercle ABr, prenons un point quelconque A , et de ce.point me-
nons les.deux droites au, AB; que Lia droite au coupe le cercle ABT, et que
La droite en lui soit tangente; je disque le. rectangle compris sous AA,
AF est égal au quarré de AB, soit que la droite au passe par le centre,

ou non. l A -’ - A ° I IQu’elle passe premièrement par le.centre du cercle, etque z soit le centre
du cerclent, joignons in ; l’angle ZBA sera droiti(18. 5). Et. puisque la droite
At est coupée en deux parti! égales au point z, et que la droite ra lui est
ajoutée, le rectangle sous. AA, At, avec le quarré de zr,test égal au quarré

.de ZA (6. a). Mais la droite zr est égale à la droite la; donc le rectangle

Il

v
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. 705 cit-7:3 73’; ZB l’a-or i773 tu; nier?) 7?»; ZA. T43. ex 2A. Ipsi vcro ex ZA ætptalia sunt exZB ,

Je Je"; 1.5; 2A 3’" in.) 7&4 à"; ü, 13., BA, 3A , rectusj’enim ipse ZBA; ipsum igitur sub AA,

’ t i "l .5. i" ’l " ArcumisoexZBæualeiestisischB 3Aopôn 731p a une ZBA 70 apr: a?" 7m AA, Aï . P q P , .
Il"; To; à"; 5-5; 23 j’y-gy leur) 79?; à"), En, Commune auferaturipsum exizB’; reliquum igi-

iB, BA. Kori3v impie-b 73 aivr3 75; ZB’ ÀOI- tur sub AA, AP æquale est ipsi ex All’comin.

a, A: l . a
7:37 4px 73 57:3 7m AA, Aï in» in) 790 4’770 gente- .

. 75; AB ËÇŒWTGflt’ltHÇ. hmutai. «hi Il ATA i i770» J303 703 ut’v7p0u 708 Sed et AFA non sit per centrum ipsius ABP

O I ç .
ABT minium, tu!) tiÂti du 73vut’1’7pov 73 E, un.) circuli , et suniatur ccngum E , et ex E ad At

157:3 705.7 E i7:i 737 Aï marra; fixant si EZ, uni. perpendicularis ducatur .EZ , et jungantur en ,

êWQÇu’xem-ap a; En, En, HA. rififi 491;"), 5 L Br, E0; reclus igitur est EZA. Et quoniam
57:3 EZA. Karl ivre) "Moi-É 7:; «Fini 705 m’y7pou "da aliqua F1 lit-T centrum rectam aliquam

à E2 .5344, 7," Il"; hg 195 gang" N)? Ar At" non pet: centrum ad rectos secat, et bifa- .
vrpia; riflai; filant, un) dix: 4573"! 7ms? il A? riam ipsam secabit; AZ igitur ipsi zr estæqua-
4p; 73?;21’ inlv in. KÀ 31ml «16601. si AI 7i7,u.n- litî- El quoniam recta AP secatur bifariam in

; 71: fixez muai 73 Z saintiers, wpo’axtndi 93 o Z limai-2, adlmltm’ vero ipsi ipse FA; ipuum
137375 rA’ 73 «il»; 673 757 AA, Al’ p.773. 708 igitur sub AA, AV 011m ipso thpq-ualeesf ipsi ex

ei7:3 75; zr l’a-av irrl 75 ai.7r3 75’; îA. Kami]! ZA-c Commune addatur ex 25; ipsumgigitur

"pontifia: 73 ai7:3 75; ZE’ 73 ripa 6773 75v AA, .8111) A13 , AI’ cum ipsis ex r2 , Z! æquale est

A!" [Jo-rai. 75v 03,73 75v Il, ZE 70-010 in) 707; ipsis 2x A2 , 2E. Sed ipsis ex PZ, ZE æqpale
57:3 75v AZ, 2E. W03 70?; 031:3 75v T2, ZE estipsum ex EF , reclus cuir! EZI’ anguluspip-

D

I

, O p l . h o Isous AA, Ar, avec le quarre de ZB, est ’egal auquarré de.2A. Mats les quarres .
des droit. ZB, 3A sont égaux. au quarré de ZA (47. I), car l’angle ZBA est i

Û ’ I ,droit; donc le rectangle sous AA, AF,QVec l: quarre de ZB, est égal aux
quarrés des droites ZB, BA. Retrancbons le quarré conimun.de zn, le rec-
tangle rectam son; AA., Aï. sera égaLau qparré de la tangentQB.

Mais que la droite ArA ne passe pas par. le ceptre duscercle ABT; prenons
le centre E, et du point El menons El perpendiculaire a Ar (12. 1)., .-et joignons
EB,’Er, EA; l’angle EZA sera droit. Et puisqueladroite Ez’menée par le centre

coupe a angles droits la droite Ar non menée par le-centre , la droite E2 coupe la
droite Ar en deux parties égflesx 5. 5) ; doncila droite A2 est égale a la droite
zr. EQuisqne la droite At est coupée en deux parties égales au point z , et que la
droite rA lui est ajoutée? le rectangle sais les droites AA , At, avec le quarré de zr,
e6t égal au quarré de ,ZA (6. a). Ajoutons le quapré commun de 2E; le rectangle
sous AA, Ar, avec les quarrés des droites rz, 2E, sera égal aux quarrés des droites
Az, zr. Mais-le quarré de ET est égal aux quarrés de rz , 213(47. I), car l’anglelEzr

..
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70-00 73 :173 717; ET , 3F9’3 703F si 67:3 EZF 7min. sis autem ex Az , ZEanuale est ipsum ex BA. ,

707; J3 0i7:3 7657 Al? ZE l’a-0x irrl 13 «27:3 7.3; [muni igitur sub AA; AF cum ipso ex Bray
EA8’ 73 alpe 57:3 75v AA, Ar [and 705 0213 777; qualc est ipsi ex BA. Æqualis autem E? ipsi i
ET 1’700 in) 71; ai7:3 757: BA. 10» J35 ET 7jilEB° tr; ipsum igitur AA , Ar cum ipso ex En æ-
73 ëpa.67:3 785;” AA , Ar une: 70;? «57:3 727; EB quale est. ipsi ex :EA. Ipsi ante-111.9; 24 æqua.

O ’

Q
0-00 1973 743 317:3 7:7; BA. T97 38 37:3 73; EA in lia sunt ipsa ex En, 3A , rectus cnim mA an-
0’7) 703 ai7:3 7337 EB , BA, C993 7è? r7 6731534! plus; ipsmn igitur sub AA , At" cum- ipso ex

gnian 703 ripa 57:3 70:50 AA, Ar [46:74: 703.0i7rô . EB æqnalè est ipsis ex En , BA. Commune au-

75’; fifi l’a-gy âgé 51-97; d’un) 15;: En, RA , zonât: feratur ipsum ex En ;,reliquum igitur sub AA,.

«5031pr 73 (17:3 73; EB’ A0m3y ripa 73457:3 AI’ arquai! est ipsi’ex AB. Si igitur extra cir.
.J.

.0-

6. Ù ou 0 l N A ’I7m AA, A? i’a-ov M73 700 17:0 7a; AB. En ajut. culum, etc.

minou , ne) 7è 3517;. . i .

t C . .montai: A? ï t PROPOSITIO xxx-vn.
lady 140’qu mon; 7: :31an 31:73;, ai7r3 J3 ’Si extra circulum sumatur aliquodpunctuin ,

70:7 imprima MP3; 73v acu’ItÀoy 07,307,717"er N0 ex puncto autem in circulum cadafl duæ rectæ,

A, . ne t . .
gym", au) à 1.4,, 1675,. 71’le, 13,, minou fifi et nua quidcm earum secet Circulum alteral vero

. .est droit ,é et h quarré de En est ’ aux querrés’des aliOËCSAZ’QZE; donc le;

rectangle sous AA, At”, aveç le quarré de Er, est égal au quarrésde BA. Mais
Br est égal en ; donc le rectangle sorts AA , Ar, avec le quarré de En est égpl j
au quarré de BA. Maïs les quarrés des droites En , 8A sont égpux au quarré de EA

(47. I), car l’angle EBA est droit; doucie rectangle sous AA, Ar,.avec le
quarrées , est égal aux quarrés des droites En, EMetranchons le quarré commun

de en, le œctangle restant sous AA, Ar. sera égal au quarré de AB.. Dom, etc.

v . A .PROPQSITIO.N xxxvu.
Si l’on prend un point quelconque hors d’un Cercle, et si de ce pelât on

mène deux. droites dont l’une coupe.ce cercle, et. dont l’angle tombe. sur

b ’ I. . ’
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7rp0ni7r7p, il «li 73 37:3 7:7; 3M; ’rii’;l 70.10706-

ou; nui 73; 31:73; droMptCavopt’vnç [1470053

703 7s calalou and 73; impurs; mpwtpu’at; in:
74j? .273 73; npomamou’ncr ai «pu-finance
39431471: 703 d’une.

KU’KÂOU 7è!) 703 ABT OÏÂIIÇGÆ 7: "1.4.0707 31:73;

73 A, gal «57:3 703 A 7:p3; 73: ABP :6:on 7:p00--

m7:7i7u0u": N0 03907:1 «si ArA, A8 , tu) 5 p.3: .

A
ArA Tlpfl’fu 731.1:tiatÀ07 , si N A8 7:p00’7::7r7t’7u,

3770» «N 73 37:3 7:3: AA, A!” in: 701i «17:3 75;

ABt m’y: 37: il AB ipémnm 703 ABT minou.

o H290: 7è? 703 ABF içzwoyt’vn si AB, est)
sikhe» 73 xt’y7pov 703 ABT 10’000, un) inca

73 Z3, mati iztÇtîxducay ni 215, ZB, ZA’ il alpe

37:3 ZEA 3p93i i771;

Kari i713 ai A]! ipéinwau 703 ABr minou, ’
ripent 33 il ATA’ 73 alpa3713 750 AA, AI’ in»

in cum cadet , sit autem ipsum sub totâ secant:
et ipsâ exterius sumptâ inter et punctum et con-

vexam circumterentiam æquale ipsi ex incidente;

incidens continget circulum. l

Extra circulum ABl” sumatur aliquod punc.
tum A , et ex A in ABI’ circulum incident duæ

Irectæ APA, A), et ipse quidcm Ara secet

circulum , ipSa 1ere A! in cum incidat, lit
autem ipsum sub AA , A]? æquale ipsi ex A);
dico ipsam A3 contingere au circulum.

Ducatur cnim ipsum ABT contingens ipse
A]! , et sumatur centrum circuli ABT , et sit i
Z , et jungantur ZE , ZB , ZA; ipse igitur 28A

reclus est.
Et quoniam A! eontingit ABF circulum , se-

cat autem ipsa M’A 3 ipsum igitur sub AA, A?

ce cercle, et si le rectangle sous la sécante entière et la droite prise exté-
rieurement entre ce point et la circonférence convexe est égal au quarré de
la droite qui tombe sur ce cercle, la droite qui tombe sur le cercle sera tan-
gente à ce cercle.

Hors du cercle AEr prenons un point quelconque A , et menons de ce point
les deux droites ArA, A8 , que la droite Al’A coupe le cercle, et que la droite-
AB tombe sur le cercle; que le rectangle sous AA , At soit égal au quarré de
AB; je dis que la droite AB est tangente au cercle ABr.

Menous la droite AE tangente au cercle ABT (t7. 5), prenons le centre du
cercle ABr(I. 5) , qu’il soit z ; joignons ZE , 23 , ZA ; l’angle ZEA sera droit (18. 5).

Puisque AE touche le cercle ABr, et que ArA le coupe, le rectangle sous AA ,
25
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le?) 75 aluni vil; AIE. H7 N 14H 73 671’575!
AA, Aï l’on 75 à") 15; AB’ 73 alpe: aïno 75;

AE l’a-or inlr5 a; «in?» 7:7; AB’ in alentît AH

ci AB. En: il nul à 25 7,723741, No il al
AB, E2 hm) 747; AB, BZ 7m: Je), un) Bain;
«675v and Il 2A. ravin. à”): il 67:3 AEZ yawl;

7:5 11ml A32 in)! la. Ope?! «Il Il 673 AEZt 596?!

de: a) il 67:3 ABZ. Kg) ln" il BZ ËxCaAÀo-

I I . l N ’ lb Ipar» chagriner, n Je 7p ældfu’fpç Ton zoulou

à"); 5964:; «in: input; «17054.41» 50177974: anal

705 nu’onu’ il AB alpes lÇÉfl’TITÆl 10:7 ABT n’-

xÀou. Opale: (Il «limonant: têt 73 ut’rrpor lwl

13’; A!" 707946191. EÈV d’un xénon, nul Tel ëEïç.

æquale est ipsi ex AB. Erat autem et ipsum
sub AA, Ar æquale ipsi ex A! ; ipsum igitur ex

A! æquale est ipsi ex A3; æqualis igitur A!
ipsi AB. Est autem et 2E ipsi ZB æqualis , duæ

igitur A17. , Ez duabus An , Dz æquales sunt ,
et basis ipsarum communis 2A; angulus igitur

A22 angulo Anz est æqualis. Reclus autem
Anz; reclus igitur et A32. Et est nz productà

diameter, ipsa veto dimetroëirculi ab extre-
milan: ducta contingit et circulum ;.ipsa An
igitur contingit ABI’ circulum. Similiter autem

osiendemus , et si centrum in At sit. Si igitur .
extra circulum , etc.

Ar est égal au quarré de A15 (56. 5). Mais le rectangle sous AA , Ar est
égal au quarré de A13; donc le quarré de AElest égal au quarré de An;
donc AE est Égal à AB. Mais 25 est-égal à 23; donc les deux droites A15 , E2

som égales aux deux droites A8 , 32 ; mais la base 2A est commune; donc l’angle
A152 est égalàl’angle ABZ (8. x)- Mais l’angle AEZ est droit 3 donc l’angle

A81. est droit aussi. Mais la droite 32 prolongée est un diamètre , et une droite
perpendiculaire au diamètre etmenée d’une de ses extrémités est tangente au cercle

(16. 5). Donc la droite An est tangente au cercle un". La démonstration serait
1a même si le centre était dans AI. Donc , etc;-

nN ne nommais LIVRE.



                                                                     

EUCLIDIS
BILIEDŒEZNÎFClBÇUlH

LIBERQUARTUS
OP’O I.

si. Ixiïw iôôâypappor il; milita Côedypdjk-

p.07 l’nyaÏQwOœt Abri-au, 37:7 latin» 76:7 705

inpztpopt’nu militera; Mentir latin»; "Mu-
paî; nô il; 3 lea’Qt’ral «ln-rural.

B’. ïxîîfld Il épela; «spi exila 711?:pr-

owûau Aiytrau, au" Étuis-Tu 7rÀwpcx 70:7 7n-

4P17Pd90fflliou lancina; yttria; 7-06 m’ai 3 mp1-

7pai9t’rm Éva-mal. I

DEFLNITIONES.’

l. Figura rectilinea in figurâ rectilineâ ins-

cribi dicitur , quando unusquisque inscriptæ
figura: angulorum uuumquodque lattis ipsius
in qua inscribitur contingit.

2. Figura autem similiter circa fignram cir-
cumscribi dicitur , quando unumquodqne lattis
circumscriptæ nnumquemque angulum ipsius
circa quam circumscribitur contingit.

IJVRE QUATRIEME
DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

,IDÉFlNITIONSJ

1. Une figure rectiligne est dite inscrite dans une figure rectiligne, lorsque
chacun des angles de la figure inscrite touche chaque côté de celle dans
laquelle elle est inscrite.
’2. Semblablement une figure est dite circonscrite a une

n

figure , lorsque
chaque côté de la figure circonscrite touche chaque angle de la figure a laquelle
elle est circonscrite.

l
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7’. 2745,14 fil tôeéprov si; mitât» inimi-

otrûu Mana: , 37-1! hein» 7min 705 input-
çeluiyou ëWTflTII 1’37: 7017 minou mpwtpu’atç.

4V. Exi’ïpat dl sôddypappov "spi minot 7n-

ptypaïçwûcu All’yt’rm, 3117 litais-ru 70mm; 10:7

mpwmt’you lehm-nm 1:7; rot? minou 7n-

pwtptlaç’. .É mina; Il si; 0755541 ripoient; figent: l’opé-

Çweau, 31-47 il 1’017 minou WQPIOE’PMŒ hic?"

wÀwaç un? si; 3 initiant: «intimas.
ç’. Ruine; ü mpi exigu. mpypa’ochu M’-

tyrreu, 3747 il Toi? minou gripwipua Émis-ru:
7min; Toi? au?) 3 mpnpépt-mt immun.

C. E5904 si; du» lmppâfwôau N’y-nu ,

:747 ni. nife." 1.575; in) 75; mplçipu’aç à,

.705 xénon. .
HPOTAEIE é.

Il; 737 9001711 du» 7? mac, :6664, Mil

I il a. N I I w.païen con; pt; nu zoulou &api-rpou, un"
mon» impudent.

5. Figure veto rectilinea in circula inscribi
dicitur, quando unusquisque angulus circumc
scripta: contingit circuli circumferentiam.

4. Figure autem rectilinea circa circulum cir-
cumscribi dicitur, quando unumquodque lem.
ci rcumscriptæ contingit circuli cireumferentiam.

5.. Circulus vero in figurà similiter dicitur
inscribi , quando circuli circumferentia unnm-
quodque lattis ipsius in qua inscrîbitur contingit.

6. Circulus autem cires figurant circumscribi
dicitur, quando circuli circumferentia unnm.
quemque angulum ipsius circa -quam circum-

scribitur contingit. s -
7. Recta in circula .aptari dicitur, quando

termini ejus in circumfcrentià sunt circuli.

PROPOSITIO I.
ln date circulo datte recto: , non majori exiso

tenti circuli diametro , æqualem rectam aptare.

5. Une figure rectiligne est dite inscrite dans un cercle, lorsque chaque angle
de la figure inscrite touche la circouférence de ce cercle.
. 4. Une figure rectiligne est dite circonscrite à un cercle , lorsque chaque

côté de la figure circonscrite touche la circonférence de ce cercle.
5. Semblablement un cercle est dit inscrit dans une figure rectiligne, lors-

que la circonférence du cercle touche chaque côté de la figure dans laquelle
il est inscrit.

6. Un cercle est dit circonscrit à une figure , lorsque la circonférence du
cercle touche chaque angle dela figure à laquelle ll est circomcrit. .-

7. Une droite est dite adaptée dans un cercle , lorsque ses extrémités sou:
dans la circonférence de ce cercle.

PROPOSITION PREMIÈRE.

Dans un cercle donné, adapter une droite égale aune droite donnée, qui
n’est pas plus grande que le diamètre.
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Erre» il «l’oeil; néon; il ABT, il (Il fifille-a, tô-

Ccïat [Ml ’44le vil; 105 minou hdpl’TPOU il At

hî’tl’il si; «En ABT mimoit fil A Illell’Ç. in" «i-

Oiïav impudeur.

fixent 1’017 AB!’ mima J’ldlfitfpdç il Br. Bi

pif :59 in: iniv il Br vil A, 70ml; du tin
73 intratxeæ’v. irilpponm 7è? si; 737 ABT tui-

.Ny 7-; A’ tôâu’qt in il Br. El «Il! ,14th? ira-li

il Br 73; A, nia-90’ tri A in! il TE, inti n’y-

A

7M: piv3 7-6 r, hui-niiez?! fi tu; ne aulne;
70915994» 5 A152, tu) imëw’xôu il TA.

15th 05v 15 r "plus in’y-rpov in) "il AEZ iul-

itAou, l’a-n irriv il TA vil TE. And Tél A il Il?!

iniv leur ml il A alpe: in? rAiirrlv in.
El; in 757 «ledit-rat du» 7-37 ABT, Tll J’o-

Bu’qi rôdait: in? A5, in iripporrài il l’A. Ômp

au: "olim. si V

A

Z

Sit datus circulus ABI’, data autem.rcctn
A non major circuli diametro 5 opnrtet igitur in

ABP circule ipsi A recta: aequalcm rectam
aptare.

Ducatur ABI’ circuli diameter 3P. Si qui-

dcm igitur æqualis est Br ipsiA , factum erit
propositum. Aptata est cnim in ABF cirCltlojpsi
A recta: æqualis Br. Si vero major est Bill ipsâ

A, pouatur ipsi A æqualis Pli , -et centre

quidcm r ,-intervallo vcro Il, circulas descri-
bauï AE.z, et jungatur FA.

Quoniam igitur P punctum centrum est ipsius
AEz circuli , æqualis est FA ipsi TE. Sed ipsi A
ipsa r2 est æqualis; et A igitur ipsi FA est æqnalis.

ln date igitur cit-calo ABP , data: recta: A,
æqualis optant est TA. Quod oportebat facere.

Soit ABr le cercle donné, et A la droite donnée , qui n’est pas plus grande
que le diamètre de ce cercle; il faut dans le cercle ABr adapter une droite

égale à la droite A. IMenous le diamètre nr du cercle ABr. Si la droite Br est ’égale à la droite
A , on aura fait ce qui était proposé. Car on aura adapté dans le cercle AEr ,
une droite Br égale à la droite A. Mais si la droite Br est plus grande. que la
droite A, faisons ra égal à A (5. t), du centrer et de l’intervalle ne décrivons
le cercle AEZ, et joignons TA.

Puisque le point r est le centre du cercle AEZ , la droite rA est égale à la
droite r15; mais A est égal à ra; donc A estégal au. a

.Donc dans le cercle donné ABr- on a adapté une droite rA égale alla droite

donnée A. Ce qu’il fallait faire. ’ t
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nporAzIz 5’.

Bi; 737 hein: miner tu; 336;": 171751!!!
inyénav Tpi’ywror inpaislau.

Erm a sont; 16m; 5 ABT, 73 dl me
Tpi’ymov 73 AEZ’ 9:7 (Fil il; 7-5: ABr miam

Te; A22 71.117679: invaincu Tpt’wiov intubiez.

Pi
P194040 TO5 ABT mima 14:17:76,143" I ne

narrai 73 A , itatl munira wpàçl a"? A6 «39114

nul et? 7rpàç cri-ri? enliai? tu: A in? 67:3 AEZ

1min in il 67:3 GAP mihi, wpàç’ tri HA
rôdii’qt se) 1’43 7:93; attitrât" amie» et; A ri? 67:3

LAI-23 in il 67:5 HAB, nul imÇu’xeœ il Br.

PROPOSITIO Il.

n .t In. datocirculo chio triangulo æquiangulum
triangulum inscribere.

Sit datas circulas ABT , datum vero trian-
gulnm AEZ; oponet igitur in ABI’ circule il.
AEZ-triangulô æquiangulum triangulutn inscri-
bene.

Ducatur A3? circulum contingens ipsa H9
in A , et constituatur ad A9 rectam et ad punc-
tum in eâ A ipsi A22 angulo æqualis ipse GAP;

rursus, nd.HA rectam et ad punctum in ca A
ipsi 1A8 æqualis HA! , et jungatur zr.

PROPOSITION Il.

Dans un cercle donné , inscrire un triangle qui soit équiangle avec un triangle
donné.

Soit ABT le cercle donné, et A52 le triangle donné ; il faut dans le cercle
ABr inscrire un triangle qui soit équiangle avec le triangle donné AEZ.

Mettons la droite ne, de manière qu’elle touche le cercle ABr en un point A ,
et ’sur la droite A6, et au point A de cette droite faisons l’angle eAr égal à
l’angle A52 (25. I). De plus sur la droite HA, et au point A de cette droite
faisons l’angle HAB égal à l’angle 2A5 , et joignons Br.
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Eau) 05v ululer; 155 ABT içéw’rwal in; e5-

Otia Ê’GA, inti ai7:5 tri"; and. T5 A l’ampli; il;

75)! 155151 bilerai nidifia 5 Arl’ il alfa. 57:5

GAP in lui 1’37 il 75 iszaiE 755 itu’itMu
ægipan: un , 7:5 57:5 ABT. AAX il 57:5 GAI’

7:5 57:5 AEÆrir 771° nazi .il 57:5 ABT alpe: 7a»-

ii’aetriî 57:5 AEZ iniv in. Ali rai 15’115 «N sati

il 57:5 A113 a? 57:5 ZAE irriv in, inti Mimi d’pd

, il 575 BAT Mimi? vil 57:5 EZA inli in. lira-
7a’moy n’ira irri 15 ABT 1,570707 14,3 AEZ 1p:-

7aliai , ni iwiypatmai si; 757 ABT minai
El; 757 9965111 alpe. itu’itAoy 7-6 «hein: 7p:-

7alyqi inyainov 7917m" iyyi’ypatirrati. 07",) lût

1traille-au.

urorAzIz 7’.

Dtpi 757 «l’adixvat mixant 71,5 5’495": 791755745

ingénu Tpiyuyoy m’inpaÏslau.

Quoniam igitur ABT circulum contingit ali-
qua recta 0A , a contactu autem ad A in cir-
culo ducta est recta AI’ , ipse utique GAP taqua-

lis est ipsi in alterno circuli segmento angulo
ABP. Sed ipse GAP ipsi A152 est æqualis; et
ABP igitur angulus ipsi A52 est æqualis. Prop-
ter eadcm utique et ipse APR ipsi 2A5. est æ-
qualis , et reliquus igitur BAI’ reliqua EZA est

æqualis. Æquiangulum igitur est ABT triangu-
lum ipsi AEZ triangulo , et inscriptum est in ABP

circula.

In dato igitur circula date triangulo æquian-
gulum triangulum descriptum est. Quod apor-
tebat facere.

PROPOSITIO Il].

Circa datum circulum date triangule tequi-
angulum triangulum circumscribere.

.Puisque la droite GA touche le cercle Anr, et que la droite Ar a été menée
dans le cercle du point de contact A , l’angle eAr est égal à l’angle Anr placé
dans le segment alterne du cercle (52. 5). Mais l’angle en est égal àl’angle
A52 ; donc l’angle ABT est égal à l’angleAELPar la même raison l’angle Ars est égal

à l’angle ZA5; donc l’angle restant BAr est égal à l’angle restant 52A (52.. I) ;

donc le triangle ABr est équiangle avec le triangle A52 , et il est inscrit dans le
cercle ABr (déf. 5. 4).

Donc dans le cercle donné , On a inscrit un triangle équiangle avec un triangle
donné. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION Ill.

Ann cercle donné, circonscrire un triangle équiangle avec un triangle

donné. i
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50-70 5 hm; 150w; 5 ABT, 75 «Il Mi. 7p!-

70707 75 AEZt N555 mini 75v ABT tabulai 7g?

A52 79min» lanciner 7plyuvor 74179640.

BitCiCÀiiedail El if litai7tpat 7è pipit un? 705

H , 97114.71, ml «balada 705 ABT minou n’a-

7p01 75 K, nazi 545x00 al; 5’70in ":8074 il K3,

ml connaîtrai 775; 7p" K8 aidai; ami 75 «p5;

Sit datus circulus ABP , datum autem trian-
gulum AEZ 5 oportet igitur circa ABP cirudum
ipsi AEz triangule æquiaugulum triangulum cir-
cumscribere.

Producatur 5z ex utràque parte ad H, G
puncta, et sumatur A31” circuli

ducatur utcunque l’éclat K3, et. constituatur

ad K8 rectam et ad punctum in si. l ipsi qui-

’um l , et

«in? "priai 75 K 7:5 pliI 575 AEH 7min in
il 57:5 31m., in? si a...) A29 fait Il 57:5 En,
nul 5’105 75v A, B, r empilait henni 5911776-

. pilau 705 ABT minou ail MM, MEN, NrA.
Rai imi 59091707710 705 ABT minou ail AM,

MN, NA set-rai 705 A, B, r niptïat, nati’ i7"-
Çwwépiyai’ sin! ati KA, K8, Kr’ 5990:5 ai’pat

ria-i! ail 7:95; 707; A, B, T npu’ot; erldl. Kati

lirai 705 AMBK 7t7p0t7rhtipov ai Amy; 7min:

dom AEH angulo œqualis MM , ipsi vero A56

æqualis au , et per A , B , r puncta ducau-
tnr tangentes ipsum ABT circulum ipsæ AAN ,
MEN , NI’A.

Et quoniam contingunt ABI’circulum ipse Au ,

MN , NA in A , 3,.t’punctis , etjunctæ sunt Il,

K3 , IF; recti utique surit ipsi ad A , B , r punch
anguli. Et quoniam AMBK quadrilateri quatuor
anguli quatuor rectis æquales surit , quandoqtii.

Soit ABr le cercle donné , et A52 le triangle donné 3 il faut au cercle ABr cir-
conscrire un triangle équiangle avec le triangle AEZ. I .

Prolongeons la droite 52 de part et d’autre vers les points H, e (dem.n) , pre-
nons le centre K du cercle ABr (i. 5), menons d’une manière quelconque la
droite K8, faisons sur la drqite K3, et au point K de cette droite, un angle BKA
égal à l’angle AEH , et l’angle BKT égal à l’angle AZG (25. I) , par les points A, B , r

menons les droites AAM , MEN, un tangentes au cercle A5: (t7. 5).

Puisque les droites AM, MN, NA touchent le cercle ABT aux points A,
a, r,.et que l’on a joint RA, K3, tir, les angles aux points A, a, r se-
ront droits (18. 5 Et puisque les quatre angles du quadrilatère AMBK sont
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virpatrw âpûœîç in: n’a-lu, Ère) Nm,» ne) il; (No (lem et in duo triangule dividitur AMBK, et

791’707: ældlplî’rdl 73 AMBK, nul lia-n 5964i a;

6m; MAX, KBM 7mim3’ Mural in ai Juin
AKB, AM3 «havit! 5.0947; 7rd: tic-t’y. Bic-i à est)

ni 673 AEH, AEZ (Furia! Épea’ïç l’a-u. a; ripa:

âvrà AKB , AM3 7:7; 67:3 AEH, nez in:
ria-b, à?» Il 673 AKB 737 fini Mil-I iniy.i’a’n’

honni tripe: il ôvrà AMB Mm? 75 673 AEZ inlv

Jim. Opale; N htxôn’na-au En ami il 57:3 ANM
737 J’ml AZE ion-lu î’a’n’ mal Mimi à”): ai 15ml

MAN lutrin 7g? 673 EAZ ion-lu in. Icoyaiwov
ripa in) 13 AMN risban]! 7-43 AEZ 7,117699),
nazi mpqe’gfpawrm mpl ’ràv ABr mincir.

flapi 739 hein: sipo: 140’qu «a? haïr" 7p:-

t 767p inyaiyloy mayen! Wlpl’yt’yfdfl’rdl. Gang

H A.la! romani.

sunt’recti MAX, KBM anguli; .reliqui igitur

AKB, AM3 duobus rectis animales sunt; sunt
autem et un, AEZ duobus rectis æqualcs ; ipsi
îgitur ARE , AM8 ipsis 42H , AEZ æqualcs sont ,.

quorum AKB ipsi AEH est æqualia; reliquus
igitnr AM3 relique AEZ est æqualis. Similiter
.utique ostendetur et ipsum ANM ipsi AZE esse
æqualem 5 et reliquus igitur MAN reliquo RAZ
est æqualis. Æquiangulum igitur est AMN trian-

gulum ipsi A22 triangulo, et circumscribitur
circum A31." circulum.

Circa datum igitur circulum data trinngulo
æquiangulum triangulum circumscriptum est.
Quod oporlebat facerc.

égaux à quatre angles droits (52. 1), car Je quadrilatère AMBK peut se di-
viser en deux triangles; mais parmi les angles de ce quadrilatère, les angles
MAX, KBM sont droits; donc les angles restants au, AMB sont égaux à
deux droits. Mais les angles ABH, AEZ sont égaux à .denx droits (15. a");
donc les angles AKB, AMB sont égauxvaux: angles AEH,, anar; mais l’angle aux
est égaltà l’angle AEH; donc l’angle restant AM8 est égal à l’angle cramant
AEZ. Nous démontrerons semblablement que l’angletANM est égal) l’angle
A25; donc l’angle restant MAN est égal à l’angle restant en (52. i). Donc le
triangle AMN est éqùiangle avec le triangle AEz, et il est circonscrit au cercle

ABr (déf. 4. 4). « T t
Donc un triangle équiangle avec un triangle donné a été circonscrit à un

cercle donné. Ce qu’il fallait faire.

t 26
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trac-ranz 3*.

Bi; 13 d00iv rpiywov minai ënfd’îl’ll.

Erre ri flair 79130101 75 ABP û? il? tic Tri
ART Tpiyar’av minot inPd’NlÆJ.

Twpria’eunu ai 13ml ART, ATB 7min: dix:
1-17; RA, TA «38151:; , gal WFC1ÀÀi7uo-aw dît-

M’Àarç and. 73 A anpeïov, tu? izba-av aine

705 A ivrl ni; A8, Br, TA trieriez; niez-ra: a;

Ali, A2, au. i

B Z

VKal in) in inlr il (mi ARA yard: ri mimi
A31", in) «Il ml 696:3 à 67:3 BEA 3995 a? (ma en

in , N08: rplyura’. in: qui. EBA , ZBA , rai; No

l N x Il M a I7mn; tram «hm 7min; au; axone, un: [1.111
vrÀwpair [Lui «Muni l’un, 7673 670’114,vade

U l à U N l ’ A! lune [du un un" gamay, un»? au-rœv "v RA,

PROPOSITIO 1V.

In dato triangulo circnlum inscribere.
Sit dalum triangulum APR; oportct igitur

in ABP triangule circulum inscribere.
Sccentur ABP , au anguli bifariatn ab ipsis

3A , FA rectis , et conveniant inter se in A
puncto , et ducantur a A ad A3 , Br ,rA recta;
perpendiculares An , A2, AH.

Et quoniam æqualis est ARA angulus ipsi ABP,

est autcm et reclus BEA recto BZA æqualis ;
duo igitur triangule sunt EBA , ZBA, duos an-
gulos duobus angulis æquales liabenüa, et unum

laina uni latcri æquale , sustendens unum æqua-

lium angulorum, commune iis ipsum 3A. Et

PROPOSITION 1V.

Inscrire un cercle dans un triangle donné. ’

Soit ABr le triangle donné; il faut dans le triangle au inscrire un cercle.
Partageons en deux parties égales les angles ABr, AIE par les droites RA,

rA; que ces droites se rencontrent au point A, et du point A menons aux
droites AB , Br , ra les perpendiculaires ne , A2, AH (12. 1).

Puisque l’angle ARA est égal al’angle ABr, et que l’angle droit BEA est égal

à l’angle droit au, les deux triangles EBA , ZBA ont deux angles égaux à
deux angles , et un côté égal à un côté , le côté commun RA qui soutend un des
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nul Tel; Muni; il): wÀtupdç qui? ÂOMI’ÆTÇ 77Mo-

patïç l’a-ct; 350mm" l’a-n cipal il AE un? Al. Ami ’rai

oui-rai Nt tu) si AH 73? Arion-lu in. Ai qui";
cipa. 169911: ai AIE, AZ, AH itou infini; tia’t’v4’

clip: INIVTFQ) et; A, nazis àatnn’pa’rt ivl 7:37

AE, AZ, AH HdXÂOÇ navigua; lift: nazi thaï

75v lourât! empâter, mati aidant: 759 A8,
Br, TA 96605:5 gîtai 73 ôpedç mon Tel; mai;

1-07; E, Z, H amarina 7min. Bi yèp Tous?
inti-raiç, insu i 737 chapé-rinça rhô nu’xÀou mué;

.Âpeèc à? sixpatç 0270141" inti); 7ri7rroua-at 7-96

minou, drap 41’0on iJltixônôt «in ripa: 57 m’y-

rpq: A, hafnium-n «li ivl 75:! AIE, A2, AH 791-
Ço’pwoç utiItÀoç vingt: val; AB, Br, TA "Main?

épiait-rat: clip: ail-rôv tuai irrue: xdxÀoç êlePdfl-

pive; tiçs 75 ART Tpt’wvot’. Eyytypaiçeœ à;

ZEHQ.

Bi; d’un 73 chair Tpilyawov tri) ART atrium;
t’yyc’çzpatmau 5m EZH. 0711p a?" roula-au.

reliqua igitur lutera reliquis lateribus æqualia
habcbunt; æqualis- igitur .AE ipsi AZ. Proptcr
cadcnt utique et AH ipsi A2 est æqualis. Tres igitur

reclœ A12: AZ , AH æqualcs inter se surit; ergo
centra A , et intervallo unit ipsarum AE , A2 , AH

circulus descriptus transibit et per relique puncta,

et contingct A8 , Br, TA rectas, proptcrea
quod recti sunt ad E , Z, H puncla anguli. Si
enim secet ipsas , erit ipsa diamctro circuli ad
rectos ab extremitatc ducta intra ipsum cadcns
circulum , uod absurdum ostensum est; non
igitur centra A , intervalle autcm unît ipsarum
A3 , Az , AH descriptus circulus secat A8 , Br ,

17A raclas; contingit igitur ipsas , et erit cir-
culus descriptus in ART triangulo. Inscribatur
ut ZHE-

ln data igitur triangulo A3? circulus ins-
criptus est EZH. Quod oportcbat facere.

angles égaux; ils ont donc les côtés restants égauQX aux côtés restants (26. t);

donc AE est égal à A2. Par la même raison AH eSt égal à Az. Donc les trois
droites AE, Az, AH.sont égales entr’elles; donc le cercle décrit du point A
et d’un intervalle égal a une des droites AE, Az , AH passera par les autres
points , et touchera les droites AB , Br, m , les angles étant droits, en E , z, H.
Car si le cercle coupait ces droites, une perpendiculaire au diamètre d’un
cercle.- et menée d’une de ses extrémités tomberait dans ce cercle, ce qui a
été démontré absurde (16. 5); donc le cercle décrit du point A et d’un inter-

nille égal à une des droites A15, A2, AH ne coupera point les droites A8, Br,
TA ; donc elle les. touchera, et ce cercle sera inscrit dans le triangle ABr(déf. 5.4).
Qu’il soit inscrit comme ZHÈ.

Donc dans le triangle donné un, on a inscrit le cercle EZH. Ce qu’il fallait
faire.
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I

HPOTAEIS e. PROPOSITIO V.
flapi 78 fadât: Tpiyuyoy anAar "amplifia. Circa dalum triangulum circulum circum-

sçribqrc. ’
En!» 7è (F0937 Tpiçœrtw 73 A!!!" Je? fil m9) Sit daturn triangulum A31" ; oportet igitur

.73 îoôiv rpi’yawoy 73 ABT minot! neptypaialu. Cire?! dalum triangulum ABF circulum cir-

cumscribcre.
Tt’rpuia’eua’av ai AB, AT «76:74:! dix: navrai Sccentur A]! , AT recta: bifariam in A , E

Toi A , E nptîa , un) du") 757 A , E 011,41:in 717; punclis , ctab ipsis A , E punctis ipsis AB , AF ad

AB , AI "P3; 590:2; figeant! si Al, Il? mpm- rectos ducantur AZ , 2E. Convenicut antem vcl.
mûr-rat fi tira: Ëv-rtl; NU ART 79:71:5th , a? in) 5mm An? triangulum , vol in Br rectal , vol

737; BT tôGu’atç , ai irai; Tif; Br. extra Br.

A g A
N7,l3 F

iupmme’rwmv adv’ inouï; rpérspay merci 73 Convcniant igitur talus primum in Z et jun-

Z, ml imÇéxem-atv ai ZB, ZT, ZA. Karl in!) gantur ZB , 2P , zA. Et quoniam æqualis est
in irriv à AA rit" 8A , kami Ü un) 717:3; ëpôaiç AA ipîi 3A , communis autan et ad rectos ipsd’

si AZ- Bain; in si Al Bain: 137 ZB irriv 70113. Al; basis igitur AZ ipsi ZB est æqualis. Simi-

. PROPOSITION v.
Circonscrire un cercle a un triangle donné.
Soit AEr le triangle donné; il faut au triangle donné ABr circomcrire un cercle.

Coupons les droites AB, AT en deux parties égales aux points A, E(to. I),
et des points A , E menons aux droites AB , Ar les perpendiculaires Az, 112 (x I. I);
ces perpendiculaires se rencontreront ou dans le triangle ABl’ , ou dans la droite
ET, ou hors de la droite Br.

Premièrement que ces perpendiculaires se rencontrent dans le triangle, au
point z joignons ZB , ln, ZA. Puisque AA est égal à BA , et que la perpendiculaire
Al est commune et à angles droits, la base A2 est égale à la base ZB (4. I). Nous.
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qui»; Nt deiEopw 311 ami i1 Il. 79" A1. irriv
il", il)": ami ti ZB 71,7 ZY irriv’l ici-r ai qui";
ripa ai ZA, ZB, Zl’ in: dÀÀiÀauç ein’v. O cipal.

x5779? 71,3 Z, &æwtipa’n Je 5;) 1-51 2A , ZB,
21’ ténu; "tapagera; iiEu mi thaï Tër ÂOIWÆV

captinv , ami iman mprytypnppivoçâ minot; au?)

75 ABr virant. fitpiypaqpicflw’j ais 5 ABI’.

AM8: N ai AZ , EZ wpnm’re’rwmv ivri 73;

Br tôeeinç narrai 13 z, à; in: ivri ni; aurifia;
xa’mypaçîç, mi 1772:6wa ai A2. Opium; si.

Ætifopw En mi Z alain xinpog ini Toi] flapi
qui. ABI’ 79130707 vrcpzypaooye’you minou.

And N ai A2, E2 cupmmia-aa’ar livra;
706 ABI’ Tprya’wou, navrai 1-5 Z vraiÀn, à; Ëxu

in) 75; api"; net-ratypattpîç, nazi iweZetixÛwa’av

ai Al , BZ, Il. Rai 3711i 77:74:; in Ëæriv a; AA
75 A8, nanti N ami mati; âpeèç ii AZ’ Béa]; zip:

si A2 Bain: 7g? ZB irriv in. 0,u.oiœç «N Jaffa-

,u.u 31’: mati ii 21" Tif 2A irriv in, (Erre un) bi

ZB 7,5 zr irrivs l’a-ni 5 zip: 731th m’y-r") 793

Z, horrifier: (Pi ivi 75v 2A, ZB, zr Mm;

b

liter nuque ostendcmus et. ipsam r1 ipsi A2
esse arquaient, quare et ZB’ ipsi zr est niqua-

lis ; tres igitur ZA , ZB , ZP æquales inter se
mut. Ergo centre Z , intervalle autem unâ ip-
Sarum ZA , 23, 2P circulus desc’riplus transi-

bit et par reliqua puncta , et erit circumscrip-
tus circulus circa ABF triangulum. Circum-
scribatur ut ABF.

Scd et AZ, EZ conveniant in Br rectâ in
Z, ut se habct- in secundâ figurâ, et jungatur

A2. Similitcr utiq-ne ostendemus Z punctum
centrum esse ipsius circa ABI’ triangulum cir-
cumscripti c’rcnli.

Sed et A2 ,; EZ conveniant extra ABI’ trian-

gulum, in Z rursus , ut se babel in tertiâ figurâ ,

et jungautur A2, DZ, Il. Et quoniam rursus
æqualis est AA ipsi AB , communis autem et ad

rectos ipsa A2; basigigitur Az ipsi ZB est æqualis.
Similiter utiquc ostendemus et ZP ipsi ZA’esse

æqualem , quart: et ZB ipsi zr est æqualis; ergo

rursus centre Z , intervallo autcm unâ ipsarum
2A , ZB , 21’" circulas descriptus transibit ct pcr

démontrerons semblablement que rz est .égal à Az ; donc ZB est égal à zr ; donc

les trois droites 2A, 23 , zr sont égales entr’elles. Donc si du centre z, et
d’un intervalle égal à une des droites 1A, 7.8 , zr, on décrit un cercle, ce cercle
passera par les autres points, et ce cercle sera circonscrit au triangle ABr (déf. 6. 4).
Qu’il soit circonscrit comme ABr.

Mais que les droites A2, El se rencontrent dans la droite Br, au point
z, comme dans la seconde figure; joignons A2. Nous démontrerons sembla-
blement que le point z est le centre du cercle circomcrit au triangle ABr.

Mais enfin, que les droites Al, El se rencontrent hors du triangle ABr,
au point z, comme dans la troisième figure , et joignons AZ , BZ , rz. Puisque AA
est encore égal à A8, et que la perpendiculaire A2 est commune et a angles droits ,
la base Az est égale a la base 213 (4. a). Nous démontrerons semblablement que
zr est égal à 2A; donc 23 est égal à zr; donc encore si du centre z , et d’un

intervalle égal a une des droites 2A, 213, zr, ondécrit un cercle, ce
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reliqua puncta, et crit circumscriptus circa
ART triangulum. Et describatur ut Ann

Circa datum igitur triangulum circulas cir-
cumscriptus est. Quod oportcbat facere.

i COROLLARIUM.
Etmanifestum est, quando quidam intra trian-

gulum cadit centrum circuli , ipsum BAI’ angu-

lum, in segmente majore quam semicirculo exis-

tentcm,minorcm esse recto; quando autcm in Br
rectam centrum cadit , ipsum BAI’ angulum , in

semicirculo cxistcntem, rectum esse,- qnaudo
nÉi’rpny 708 xôxÀou 37.7s; 7.051100 nia-nul), si veto ccnlntm circuli extra triangulum cadit, ’

r157:3 BAT, i1 iÂaÊTTOW 77425,1er 708") npxxuxîtiou

.9

ipsum BAI”, in .segmento minore quant scinicir-

cercle passera par les points restants, et il sera circonscrit au triangle ABr.
Qu’il soit circonscrit comme ABr. ’

Donc un cercle a été circonscrit dans un triangle donné. Ce qu’il fallait
faire.

a COROLLAIRE.
Il est évident que si le centre du cercle tombe dans le triangle, l’angle BAT

compris dans un segment plus grand qu’un demi-cercle, est plus petit qu’un
angle droit; que si le centre du cercle tombe dans la droite Br , l’angle BAT
compris dans un demi-cercle , est droit; que si enfin le centre du cercle tombe
hors du triangle BAr, l’angle BAr compris dans un segment plus petit qu’un demi-
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a A. A 0l7uyxuirowa, purin unir 599M. 007: un on"

f 9 b
iÀaÏ77uy rififi; trancha u J’IJ’ops’ia 7min, un;

" ’ " " ’ Z - EZ’ il au fi7cv 79170700 rapatronnœ: a: A , 07
, A Ï A A! ’I Jl I 3 on ’ n la,«:an , un 7nd? on» enrichir op in, un; 7a.

. nacrai: ç’.

Bi; 757 1909597: miner 7t7pei7awov infini-4m.
Enta 5 Tamis mina; 5 ABIA’ «M J’ai si; fifi

ARIA mixa" TiTde’yNYOV ingéniai.

Hyfiœemv 7017 ABl-A minou No’ ha’MQTPol

api; épôà; nimbai; a: AI, BA’ nui. ËWQZlÔxON-

du, Br, ra, AA.
Rai in) in iniv ri DE 7? EA, m’wpov 7d?

73 E, unirai J’i uni "par; Épfldç li EA’ pain; ripa.

si AB Béni 7g? AA in 5071. AM3 7è GJTà

cule, majorem.esse recto. Quare et quando minot
recto est datns angulus , intra triangulum conve-

nient A2 , El; quando autem reclus , in 3P 5
quando vero major recto , extra Br.

Q

PROP’OSITIO VI.

In dato circule quadratum inscribere.
Sil datus circulus ABFA; oportet igitnr in

ABI’A circule quadratum inscribere.

Ducantur ipsius .4er circuli duæ diametri
AP , BA ad rectos inter se, et jungautur A]! ,
Br , ra, AA.

Et quoniam æqualis est DE ipsi HA , centrum

enim E , communis autem et ad rectos ipsa RA ;

basis igitur A]! basi AA æqualis est. Propter

cercle, est plus grand qu’un angle droit. C’est pourquoi si l’angle donné est

plus petit qu’un droit, les droites Al, El se rencontreront dans le triangle;
s’il est droit, elles se rencontreront dans Br , et s’il est plus grand qu’un droit,

elles se rencontreront hors de la droite Br. -

PROPOSITION V1.
Inscrire un quarré dans un cercle donné.
Soit un le cercle donné; il faut inscrire un quarré dans le cercle ABrA.

A Menons les diamètres At, 3A du cercle ABI’A perpendiculaires l’un à l’autre

(u. i), et joignons A8, Br, ra, AA.
Puisque sa est égal a sa , car le point E est le centre, et que la droite

EA est commune et à angles droits, la base AB est égaleàla base AA (4. 1).
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J’ai nazi irez-rififi 7:37 8T, rA ingéra; 75v BA ,

AA in irriw hématurie! «il»: irri 75 ABrA
7rrpci7rîtwpor. Ain: N 37: uni ôpeoyaiwor. Emi

7:29 si BA 2696?: àaipnpéç in: 705 ABTA mi-

nou, iyiuéuhov ëpz irri 75 BAA’ ôpeii d’oc

à 67:3 BAA wviai. Ami 7è 4573: a; mi ixia-7»

75v tiré ABF, DIA, ÎAA in» inti" 59907143-

nov in la) 73 ABI’A 7e7pa’7tàtupor. EJ’u’xôu

d’à nui irérrÀiupov’ 7t-rpaî7wvov site. irri. Kari

i77i7-pctfl7at si; 73v 6392,de ABrA 21500:5.

Eiç d’un d’oeiyntô aduler 739 ABTA TETPdlyu-

vos iyyt’ypavrnu 73 ABrA. Omp i311 7015711.

eadem utique et utraqnc ipsarum Br, FA utri-
que ipsarum BA , AA æqualis est ; æquilaterurn

igitur est un quadrilatcrum. Dico autem et
rectangulum. Quoniain enim BA recta diame-
ter est ipsius ABFA circuli , semicirculum igin
tur est BAA ; rectus igitur BAA angulits. Prop-

ter eadcm utiquc et unasquisquc ipsorum ABP,

4.
éx

A
3rd , rAA rectus est; rectangnlum igitur est
«un: quadrilaterum. Ostcnsum est antem et
æquilaterum ; quadratum igitur est. Et inscrip-
tum est in dato ABPA circulo.

In dato igitur circule ABPA quadratum ins-
cripturn est ABI’A. Quod oportebat facere.

Par la même raison, chacune des droites Br, TA est égale à chacune des
droites BA, sa; donc le quadrilatèreABrA est équilatéral. Je dis aussi qu’il est

rectangle. Car puisque la droite Ba est un diamètre du cercle ABrA, la
figure BAA est un demi-cercle. Donc l’angle BAA est droit (51. i). Par la
même raison, chacun des angles ABI’ , En: , TAA est droit aussi ; donc le qua-
drilatère ABI’A est rectangle. Mais on. a démontré qu’il est équilatéral; donc

ce quadrilatère est un quarré. Et ce quarré est rinscrit dans le cercle ABrA.
Donc on a inscrit le quarré ABrA dans le cercle donné ABrA. Ce qu’il fal-

lait faire.
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npO’rAzxzrf

Hep) 1’37 Jobin-a ténor TlTle’yüflW mp-

71344:1.

Erre 330:); mina; 3’ ABl’A. à? N" mpi 7h

ABTA 11;:on îlTPé’yûwol’ reptypéwlvdl.

fixâtes-av 70:7 ABFA minou No hépt’rpol

717:3; 5,9631; éÀM’MIç a; AP, BA, un) 31è 73v

A, B, r, A "puiser dxôurav iman-répara: un";

un minous: 1H, ne, ex , x2. *

A

PROPOSITIO VIL

Cires datum circulum quadratum circum-
scriban.

Sit datas circulas ABPA; oportet igitur circa
ABPA circulum quadratum circumscribere.

Ducantur ABFA circuli dnæ diametri AF,
3A ad rectos inter se, et pet A, B, F, A
puncta ducanlur contingentes ABFA circulum
ipsæ ZH, H9, 9K, K1.

Z

EN

J
H

8

a 9’ î I r a. ,En: sur œuvrant: n 2H TOI! ABrA nuxÀov,

a. l l
du?) «N ’rou E m’y-mou Évri 76v un: To A ima-

l l hWill iwrçâz-rau si EAt ci up: «po; un A ywt’au

a I a i x v x au W3 n i nopes: un». A11 ne aco-ra. n au au 7:90; 7m;
’ XB, r, A nuait"; 7min: 5,3041 du. K1) un:

d w ’ lËp91i in" li 1:73 AEB amict, en: à «:an au!)

l

K . .Quoniam igitur contingit Il! ipsum ABI’A

circnlnm, ab E autem centra ad contactnm
A dncitur HA; ipsi îgitur ad A anguli rclcti
sunt. Proptcr cadem utiqnc et ad B, P, Apuncta

anguli recti snnt. Et quioniam reclus est A!!!
angulus , est autem reclus et 58H; parallela

PROPOSITION VIL

Circonsm’ire un quarré à un cercle donné.

Soit ARIA le cercle donné ; il faut circonscrire un quarré au cercle ARIA. i
Menons-dans le cercle ARIA, les deux diamètres At , BA perpendiculaires l’un

à l’autre, et par les points A, B, r, A menons les droites 2H , ne, 6K , xz
tangentes au cercle ANA (I7. 5).

Puisque la droite ZH est tangente au cercle A8513 , et que la droite 3A a été
menée du centre E au point de contact A , les angles sont droits en A (28. 3).
Par la même rasion, les angles sont droits aux points B , r , A. Et puisque
l’angle A58 est droit , et que l’angle EBH est’droit aussi, la droite ne est paral-

27
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st 67:3 EBH’ wapaiMnMç ripa Émis si H8 71,7

AI. Lui ni attitrai. hi rai si Ar 751K in) wap-
aÏMnÀaç’t. fine and Ii ne 737 1K inti «qu’un-

tîtoç5. 0,401,006 N Même 371 un) État-ripa tris"!

HZ , 9K tri BEA irrl terminal". riemanni-
7patmut irrl 7d HK, HI’, AK, ZB, BKt in
alpe irriv si pt: HZ 737 en, à 5l He 1’37 1K.

Rai I’WIl in irriv ai At fit" BA, dm tala si
pis At ira-ripa 75! ne, 2K7 , ti N EA iræ-

Y

igitur est ne ipsi Al". Propter eadem utique et
AI’ ipsi ZK est parallela; quare et ne ipsi 2K

est parallela. Similiter utique ostendemus et
utramque ipsarnm Hz, 6K ipsixBEtA esse pal-al-

lelam. Parallelograma igitur sunt HK , Br , AK,
Il! , En; æqnalis igitur est Hz quidem ipsi 6K ,
ipsa vero H9 ipsi 2K. Et quoniam æqualis est ar

ipsi 3A , sed et ipsa quidem AP utrique ipsa-
rum ne , Z]: , ipsa veto Ed utrique ipsarnm

K J8 l
tripe 757 HZ, en inlr in" a) inca-ripa. 1,".
757 H8, 2K izaripç 787 Hz, 6K inlv 7618.
Iro’vrÀwpov d’un in) 73 ZHGK TtTPnivrÀsupar.

A570 N9 311 nul 599mm". 15ml mit; 71.an-
Atiypqquo’v ifs-i tria HBBA , nul irrir 51:66 t; 676 ’

au. 5906 alpe. nul à sans. 0min; à) N54:-
pn 31-: tu) ai 7:95; 797; 6, K, Z 7min: àpflat’ ti-

rn’ tipôaytinoy ripa. tic-ri 1-5 max Tsrpaiwàwporm.

K

Hz , 8K est æqualis ; et nterque igitur ipsarnm

H9, 2K utrique ipsarnm Hz , 9K est æqualis.
Æquilaterum igitur est mon quadrilaternm.
Dico et rectangulum. Quoniam enim parant.»

logrammum est HBEA , et est rectus au; rec-
lus igitur et A118. Similiter utique ostendcmîis

et ipsos ad e , K , Z angulos rectos esse; rec-
tangulum igitur est lite! quadrilaterum. Os-

lèle à la droite A!" (28. I). Par la même raison , la droite At est parallèle à la
.droite 1K. Donc He est parallèle à 2x. Nous démontrerons semblablement que
l’une et l’autre des droites HZ, ex est parallèle a la droite BEA. Donc les fi-
gures HK, Br, AK, ZB, 8K sont des parallélogrammes; donc Hz est égal à
en (54. 1), et ne égal à 2K ;* et puisque AI est égala sa, que At est égal a
l’une et à l’autre des droites He, 2K et que sa est égal à l’une et à l’autre

des droites HZ, ex, les droites ne, 2K sont égales aux droites HZ, ex. Donc
le quadrilatère ZHGK est équilatéral. Je dis aussi qu’il est rectangle, car
puisque HBEA est un parallélogramme , et que l’angle ABB- est droit, l’angle

AHB est droit aussi (54. l). Nous démontrerons semblablement que les angles
sont droits en e, K, z; donc le quadrilatère max est rectangle; mais on
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althéa» J’i nul icôvrMuPoy- "néguyoy aira 35-11, tcnsum est autem et æquilatcnim; quadratum

Kaimpiyt’ypamm mpl 1-57 ARIA luluÀW. igitur est. Et circumscriptum est circa ABPA cir-

culum. . .Hspl 737 Jobin: ripa du» 7071:4,va m- .Circa datum igitur circulurn quadraturn cir-
ptys’typawrrau. Omp dû: Tôlîfdh cumscriptum est. Quod oportebat facere.

moraux Il. PROPOSITIO VIH.
ni; 1-3 4363; vcrpégmvoy miner 57,344.11: ’In dato quadrato circulum inscribere.
Erre qui Joôiv rerpiyavoy 75 ABt’A- &Tthi Sit dalum quadratum ABFA; oportet igitur

si; 73 ARIA Twpaiymov minou M9444". in ABFA quadrato circnlum inscribere.

A E A bX a»
B a r

finaliste!» ira-ripa. 75v A3, AA, fixa navrai. sccelur utraquc îpumm A3 , A4 bifariam
qui Z, E rutilât, "il ahi [air 7017 E ivre-ripa 75, in E , Z punctis , et per E quidem alterutri ip-
AB , TA WÆPÆIMnÀoç fixera I5 E9 , fini. N nô z sarum A3 , FA parallela ducatur 29; per Z vcro

anodin: 757 AA , Br wèpéAAnîto; 31x81» si zx- altcrutri ipsarnm AA , Br parallela ducatur 2K ;

deaMnÀo’yanLov ripa inlv ixanov Tây AK , parallelogramum igitur est unumquodque ipso-

a démontré qu’il e5t équilatéral; donc ce quadrilatère est un quarré, et il est

l circonscrit au cercle ABI’A. s
On a donc circonscrit un quarré à un cercle donné. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION V111.
.

Inscrire un cercle dans un quarré donné.
Soit un le quarré donné; il faut incrire un cercle dans le quarré .ABPA.
Coupons en deux parties égales l’une et l’autre des droites au, AA aux

points z, E (to. I), et par le point E menons E6 parallèle à l’une ou à l’autre
des droites AB, TA (5l. r), et par le point z menons aussi la droite 2K pa-
rallèle à l’une ou à l’autre des droites AA, Br 5 donc chacune destfigures un,
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un, A6, sa, au, tu, au, HA, a) ai èm-
raniov m’a-:51 vrhvpal hanté-n in: tin”. Kari

inti in irriv tiAA au? AB, mati irrl qui; pi!
AA épiant xi AIE, si; fi AB épiant si A2,
in citiez anti ti AE tri AZ’ fait" tutti ni aimai-rios
in: u’w’r’, in si”): ami si 2H 137 HIE. Quoiuç «Fil

d’effets» 37: nul barrira mir ne, HK inuit);

757 2H, HE inlv in. Ai Timptç dt): nil-115,
HZ, H9, HK Ira: influa; ticiv3. O sipo: zir-

A E

mm un, n, A8, 9A, au, Br, au, HA, et
opposite ipsorum lutera ntique æqualia sunt.
Et quoniam æqualis est AAiPSi AB , et est ip-
sius quidem AA dimidia AE , ipsius vero An
dimidia AZ , æqualis igitur et A]; ipsi A2; quart: r

et opposita æqualia sunt, æqualis igitur et 2H ipsi

H2. Similiter utique ostendemus et utramque ip-

sarum H9, HI: utrique ipsarum 2H, Il]! esse aqua-

lem. Quatuor igitur HB , HZ , ne , un æquales

AfK J
B 9

a": ,uir 75H", hantâtes": à hl 157 HIE , HZ ,
H9, HK trôna; 7pattpo’furo; tifs: un) du). 781

Àomüv niaiser sati hâlas-nu 751 A3, Br, TA,

AA «Math, J’ai. 75 ôpôaiç (in: 7?; qui; 707c

E, Z, 6, K yuviœr si trip "pin attitras; Talc
4B, Br, TA, AA, ai tri houai?" 1-03 x6000
71”13; tipôaiç «in; dupa; d’ange," irrite 711617de

"t7 soufi, 3711p sinuer iJ’u’tht’i. Ot’m ripa. 5

I’

inter sesunt. Ipse igitur centro quidem H , inter-
vallo vero unâ ipsarum H2 , Hz , ne , HI: cir-
culas descriptus transibit et pet reliqua punch ;

et continget AB , Br, rA , 4A rectas , prop-
terea quad recti sunt ad B, z , 6, Il anguli; si
enim secat circulas ipsas AB , Br , FA , A4 , ipse

diametro circuli ad rectos ab extremitate ducta
intra cadet circulum , quod absurdum osten-

xn, A9, sa, AH, ET, au, HA est un parallélogramme, et leurs côtés opposés
sont égaux (54. r). Et puisque AA est égal a An, que A15 est la moitié de
AA , et A2 la moitié de A3, la droite A15 est égale a Al; donc les côtés op-
posés sont égaux; donc 2H est égal à HE. NOUS démontrerons semblablement
que l’une et l’autre des droites ne, HK est égale à l’une et à l’autre des

droites la, HE. Donc les quatre droites H5, HZ, He , HK sont égales entr’elles.
Donc le cercle décrit du centre H, et d’un intervalle égal à une des droites
ne, Hz, He, HK passera par les autres points, et sera tangent aux droites
au, Br, ra, AA, parce que les angles sont droits en E, z, a, x; car si
ce cercle coupait les droites An, Br, ra, AA, la perpendiculaire au diamètre
du cercle, et menée de l’une de ses extrémités tomberait dans le cercle; ce
qui a été démontré absurde (16. 5). Donc le cercle décrit du centre H, et
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101qu ,uiy5 75 H, ældfldjldfl N bi 787 HIE, HZ,
HG, HK atrium; ypaço’mvoç 11’th très AB , Br,

TA, AA «Mains. Boni-ultra: à”: attirât ml ivres

impayé"; tic si ABI’A Tsrpaîymov.

Bic ripa 7l) 906in remémorer mina: ini-
7pntmru. 01:19 Un «olim. .

HPOTAzn: 0’.

tupi 13 J’oOir vsæpéywvov mitât!» mprypai-

4m.

snm est. Non igitur centro quidem H, intervan
vero unâ ipsarnm HB , Hz , H9 , HIC circulus
descriptus secat A]! , Br , FA , AA reclus. Con-i

tinget igitur ipsas et crit inscriptus in MPA
quadrato.

In dato igitur quadrato circulus inscriptus est...
Quod oportebat facere.

PROPOSITIO 1X.

Cires datum quadratum circulum circums-
cribere.

lima 13*d’oÜiy "nathan! 73 ABI’At à? Sil dal"!!! quadralum ABI’Â ; oportet igitur

(m mp) çà Alu-A "n°274,," "fut" m,"- circa ABPA quadratnm circulant circumscri.

7’34”41]. i berc-
A

B1’

EwtCsuxût’iaw 7d? ni Aï , BA fulminera] Janette enim AP, 3A, sese accent in B.

similis; and si E.

d’un intervalle égal a des droites un, HZ, ne, HK ne coupe point les droites
AB, Br, ra, AA. Donc il sera tangent à ces droites, et il sera inscrit dans
le quarré ABrA (défi. 5. 4). V

Donc on a inscrit un cercle dans un quarré donné. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION 1X.
C

Circonscrire un cercle à un quarré donné.
Soit Aura le quarré donné; il faut circonscrire un cercle au quarré. AErA.

-Joignons Ar, 3A, et que ces droites se coupent au point E.
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Rai inti in inly Il AA a"? A8, mimi (Fi Il
Aï, «No «Psi «si AA, AI tilla-l and"; BA, Ar 7m:

n’a-i, ml Bain; si AI Bain: 157 Br in" 7min
sipo: in ira-l’y Il timi AAT 7wVI,;1 et)? 67:5 BAT”

il clip: 57:5 AAB 7min fixez 11’774"er tiaré rif;
At. OptoI’œç d’il «Mêmes il?! zizi hein" 759 67:8

. ABT, BFA, l’AA dix: râpant: 67:3 73v Aï,

AB tddttôv. Rai inti l’a inlr si 5713 AAE yu-
n’z et? ônè ABT, ml in: qui: 143v 675 AAB

f

épient: Il tiaré EAB, 15’; «il 67:3 ART ripiez-na

il tint; EBA’ un) Il 57:8 EAB airas 75 tiré EBA

iriv Ïnt’ dine ami wÀsupti. si EA wÀsupâ 737 EB

inir in. 0,14010; hi Man" 37: xal inca-ripa
78v EA , EB «lestât iuripç 751 ET, 15A in

Écrit. Ai minutas; ripa. ai EA, EB, ET, EA
l’a-tu chahut; clair. O ripa :477qu au? E , sa)

Et quoniam æqualis est AA ipsi A8 , commue
nis autem 4B , duæ nuque AA , A? duabus B4 ,
A? æquales sunt , et basis Al” basi B!" æqualis ;

angulus igitur æqualis est AAF ipsi BAT ; ipse
igitur AAB angulus bifariam sectus estab AP.
Similiter utique ostendemus et unumqucmque ip-
sorum ABP , BPA’, FAA bifariam sectum esse ab

AI’ , AB rectis. Et qnoniam æqualis est AAB an-

gulus ipsi ABF, et est ipsius quidem AAB di-

midius ipse BAR , et ipsius ABP dimidius ipse
EBA ; et EAB igitur ipsi EBA est æqualis. Quare

et lotus 3A lateri en est æquale. Similitcr uti-
que ostendemus , et utramqne HA , En recta.
rum utrique ipsarum EI’ , BA taquaient esse; qua-

tuor igitur SA , En , ET , EA æquales inter se
sunt. Ipse igilur centro E, et intervalle nnâ ipsa-

erru’pat-n irl rôt EA, E3, ET, RA 16Mo; mm EA , En , Et", EA circulus descriptus tran-

Puisque AA est égal à AB , et que la doite At est commune, les deux droites
AA , Ar sont égales aux deux droites 8A,- A1"; mais la base Ar est égale à la
base Br; donc l’angle AAr est égal à l’angle BAr (8. I); donc l’angle AAB est

coupé en deux parties égales par la droite Ar. Nous démontrerons semblable-
ment que chacun des angles ABr , BPA, rAA est coupé en deux parties égales
par les droites Ar, se. Et puisque l’angle sas est égal a l’angle Asr, que
l’angle EAB est la moitié de l’angle AAB , et l’angle EBA la moitié de l’angle

ABr , l’angle EAB est égal à l’angle EBA; donc le côté EA est égal au côté en

(ô. I). Nous démontrerons semblablement que l’une ct l’autre des droites cr,
En est égale à l’une et à l’autre des droites ET, En; donc les quatre droites HA, ne ,

Et , sa sont égales entr’elles. Donc le cercle décrit du centre E, et d’un in-
tervalle égal à une des droites EA , en , Et, sa passera par les autres points,

x
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79495,44"; lifta nui (Fini 757 lamât audion

rai insu reptypapfa’nç mpi 73 ARIA rupi-
Iymov. nepl’yt’ypdlpeœ 43:5 ABFA.

flapi 75 306i! in: Tcrpaiyuny 16m; arquoi-
7pa7rrm. 0m91?" mâtai.

moulu: i.
lundi; Tpîyawav aunaie-ardu, 574W inti:-

fl’paw Tôy 793; en? Bain: 709:5v hawÀaricm

7:7; Àotrïç.

Entraide w; «336:6 AB , nazi fumivore nuai
mi r capeler, «in: 73 675 751 A3, Br myrmi-

pnov afin-Miner in» 07m: 75 n’a-mi 103 TA n-

æpayairqi’ nui xinpqn’rrq? A , lai hac-ripe": 1-43

A13l mina; yypaipou 5 BAE, mi ingéras) si; Tir

sibit et par relique punch , et erit circumscrip-
tus circa ABPA quadralum. Circumscribatur
Il! ABI’A.

Circa datum igitur quadratum circulus cir-
cumœriplus est. Quod oporlebat facere.

PROPOSITIO X.

Isoscelcs triangulum constituere, habens ulmm-

que ipsorum ad basim angulorum duplum re-
liqui.

Exponatur aliqua recta A]! , et secetur in r
puncto , ita ut ipsum sub :43 , Br contentum

rectangulum squale si: ipsi ex r4 quadrato;
et centro A, et intervallo A! circulas descri-
batur 3A3 , et aptetur in 3A! circula ipsi Av

O

et il sera circonscrit au quarré un. Qu’il soit circonscrit comme
un.

Donc on a circonscrit un cercle à un quarré donné. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION. x.

Construire un triangle isocèle, qui ait chacun des angles de la base double
de l’angle restant.

Soit une droite An ; qfie cette droite soit coupée en un pointT , de manière
que le rectangle compris sous AB , Br soit égal au quarré de rA (1 1. 2); du
centre A et de l’intervalle AB décrivons le cercle BAI-Z (dém. 5) ; dans le cercle
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BAIE grivier 737 ar tiltiç, pain page" pian r3;
19:7 BAIE minou flapirpou, in! «Maïa ti BA’

ni ivraÇadeuraty ai AA, TA, sati mpwtypaipôœ

mpi ri ArA TF5’7ŒVOV 261M; i Ara.

Kari inti ri inti 115v A8, Br i’a’ov in) au?
abri 73; AI", in (Fi û AI’ "rit" BA’ -ri ai’pat ti7ri

757 AB, Br itou ini 79? abri 727; sa. Kari inti
minou nô ArA ahan-rai 7: ramier irrig- ri

- recta, non majori existenti ipsâ RA? circuli dia-

metro , æqualis recta RA ; et junganturAA , FA ,

et circumscribatur circa APA triangulum circu-
lus APA.

Et quoniam ipsum sub A]! , .sr æquale est
squadrato ex At, æqualis autem AP ipsi 3A ;
ipsum igilur sub A13 , Br œquale est ipsi ex BA.

Et quoniam extra circulum APA sumptum est

z

A. iB, uni abri vau B wpaç Tir ArA :15on9 «Pou-

C t
mma’xaw No 1:38:71: au BA, 8A, tu) si pu

’ a. I t t I v a i i107w Talant, a à rpomnmu, un: en. To

. i h a. N r.une "rata AB, Br i’cov tu; niai ne BA’ n RA

I A.tapa ipdÏw-rrrau "ne ATA. Kati in) iÇŒI’n’Tt’le

t c t N n. a,utv u 3A3, abri à ru; narrai ri A inapnçûna’rau

aliquod punclum B , et a B in AFA circnlum ca-
dunt duæ recta: 3A , 13A , et altera quidem ip-

snrum secat, altera vero incidit ;et est ipsum sub
A8 , Br æquale ipsi ex 8A; ipsa 3A igitur con-

tingit APA . Et quoniam contingit quidem
ipsa BA , a contacta veto ad A ducta est A? 5 ipse
igilur BAI’ angulus æqualis est ipsi in alterna cir-ai A1" si in: inti BAT 7min in irri 75 iy et;
culi segmento angulo APA. Quoniam igitur æÜ i I -avatÀAatE 705 minou Tympan-a 7min. 7? 697i

Û

me adaptons une droite Ba égale. à la droite Ar , qui n’est pas plus grand.ue le
diamètre du cercle BAE (a. 4); joignons AA , La , et circonscrivons le cercle ATA
au triangle ATA (5. 4).

Puisque le rectangle sans A8 , Br est égal au quarré AT, et que Ar est égal
à BA , le rectangle sous A8, Br est égal au quarré de BA. Et puisque le point
Ba été pris hors du cercle ara, que les droites sa, sa vont du point a au
cercle ATA , que l’une d’elles le coupe, et que l’autre-ne le coupe point, et
que le rectangle sous A13, Br est égal au quarré’de 8a , la droite sa est
tangente au cercle Ara (37. 5). Donc, puisque la droite Ba est tangente , et
que la droite At a été menée du point de contact A, l’angle BAT est égal à
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AAI’. En.) 05V in irriv il i7ri BAr a? Jvri
AAr, kami meu’fiaw il fini rAAt in a’ipat si

6m) BAA in: in) d’oc) ne"; 6m) rAA, AAr.
AÀÀai qui"; d’iriIAA, AAT in: inlv si ira-i; si

t57ri BTA’ si 1p: Ûwi’ BAA 70114 inti Tif 67H;

BrA. AAX si 677i BAA’ au? dei rBA Écrit in,

irai nazi 7rÀwPè. ti AA 737A13 irrir i’d’n’ (in! xati

il tivri ABA in? J’ai BTA inlv in. Ai qui; ipat

. aï J’ai BAA, ABA, BrA in: intima; n’a-i.

Kari inti in irrivû zizi ABr yam’at 737 inti BrA,

qualis est BAP ipsi AAF, commuais addaturPAA.

Totus igitur BAA æqualis est duobus FAA , AAP.

Sed ipsis PAA , AAF æqualis est exterior BFA ;

ipse igitur BAA æqualis est ipsi BFA. Sed BAA

ipsi HA est æqualis , quoniam et lattis AA ips
A8 est æquale; quare et ABA ipsi BFA est æqua
lis. Tres igitur BAA , ABA , M’A æquales inter.

se sunt. Et quoniam æqualis est ABF angulus ips,
M’A, æqualc est et lattis BA latcri Ar. Sed 3A

ipsi FA ponitur æqualis; et AP igitur ipsi FA est

æqualis ; quare et angulus rAA angulo AAP est
æqualis ; ipsi igitur PAA , AAP ipsius AAr sunt
dupli. Æqualis autem et BPA ipsis PAA ,lAAl’ 3

et BI’A igitur ipsius AAF est duplus. Æqualis

in ici-Tl nativrhupai ti-BA 71940,); a"? AF. AAA’

ti BA 1’37 rA imitant: i’am’ ne) il AI’ ëpa 7g? TA

irriv 701v dans tu) ywiit il 677i I’AA 731’145

137 irri AAT ion-i? i’a’n’ ai 4px 67ri TAA, AAF

727; J’ai AAF tic-i J’mÀawiouçfi. In il Kdl7 il

677i BrA qui; uni TAA, AAT- uni a; 57:3 BrA
il): 717; [mi AAr in) aimais. In «Fi ri inti
BFA ixaz’n’pçt 751 tirai BAA, ABAflml ive-ripa;

ailla férir Ü7ri BA’A, ABA TîçfiriÊAèêfillhwÂî. 4

Iran-ami; alpe Tpiyanv wvièrnçdiuri’AAii,

ixoy inca-(pan «au 7:93; vil AB Bain: planât! J’a-

wÀzn’oyat 73; Mimi; Cargo Ü" 7013641.

autem et M’A utrique ipsorum BAA , ARA; et

utcrquc igitur ipsorum BAA , ABA ipsius BAA est

duplus.

Isosceles igitur triangulum constitutum est AAB

habens utrumque ipsorum ad A8 basim angu-
lorum dnplum reliqui. Quod oportehat facere.

l’angle AAr placé dans le segment alterne du cercle (52. 5). Puisque l’angle
BAr est égal à l’angle AAr , ajoutons l’angle commun rAA, l’angle entier
BAA sera égal aux Jeux angles rAA, AAr. Mais l’angle extérieur BrA est égal

aux angles rAA, AAr (52. l); donc l’angle EAA est égal à l’angle BrA.
Mais l’angle BAA est égal à l’angle rEA (5. 1), puisque le côté AA est égal au

côté AB g donc l’angle ABA est égal à l’angle BrA. Donc les trois angles BAA ,

ARA, BrA sont égaux entr’eux. Et puisque l’angle ABr est égal à l’angle BrA,

le côté 13A est égal au côté At (6. 1). Mais le côté BA est Supposé égal au Côté

rA ; donc le côté Ar est égal au côté FA; donc l’angle rAA est égal à l’angle

AAr (5. a) ; donc les angles TAA,-AAI’ sont doubles de l’angle AAr. Mais l’angle

BrA est égal aux angles rAA , AAF (Sa. 1); donc l’angle en est double de l’angle
AAr. Mais l’angle BrA’ est égal à chacun des angles BAA, ARA; donc chacun

des angles BAA, ARA est double de l’angle ’BAA. ’ i
Donc on a construit. un triangle isocèle AAB , ayant chacun des angles de la

.base BA double de l’angle restant. Ce qu’il fallait faire.
28
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t

ne aux: la.

Bi; Tir Juin-a miner ver-rabattu ieivrÀwpo’r

fi nui influer iWPdi’vloal.’

Erre i hm; mina; i ABI’AE’ JYÏN si; Tir

ABTAE du.» vrwraiyayor ÏTÉWÀWPOIV n nul iro-

ça’mov iyypaiwlvau’. .

Enrichi "ahana! humilie ’ri 2H8, d’inha-

tiorat ixor inatfl’pav tu? qui; 707; H, 6 7an-
rlâr’ 7176 api; Tl; z, mal inappéçûa u’ç Tir

ABTAE 10’wa 7;; 2H8 19:76"; t’a-076’101 api-

wny ri ArA, «in: il? [Liv api; Té; z 7min
701w (in: Tir tiari rAA, invitant (Pi 75v qui;
197; H, e in" ira-ripa 757 tin-i ATA, TAA’
sati ile-ripa il): 75v in?) ATA, TAA 727: I775

PROPOSITIO XI.

In data circula pentagonaux æquilateramqne
et æquiangulum inscribere.

Sit datas circulas ABI’AE ; opartet igitur in

ABPAE circula pentagonam æquilaterumque et
æquiangulum inscribere. I

A  
Exponatur triangulam isosceles 289, duplum

habens utrumque ipsorum ad H , 9 angulorum
ipsius ad Z, et inscribatur in ABI’AE circula ,

ipsi 2H9 triangule æquiangulum triangulum
APA , ita ut ipsi quidem Z angulo æqualis sit
ipse PAA , uterque Vera ipsorum ad H, 6 æqua-
lis utrique ipsorum APA, FAA ; et uterque igitur
ipsorum ArA, FAA ipsius rAA est duplus. Seee-

’ a

PROPOSITION XI.

Dans un cercle donné, inscrire un pentagone équilatéral et équiangle.

SoitAErAE le cercle donné; il faut inscrire dans le cercle ABrAE un pentagone
équilatéral et équiangle.’

Soit posé le triangle isocèle me, ayant chacun des angles en H, e double de
l’angle z (to. 4) ; inscrivons dans le cercle ABrAE le triangle ArA équiangle avec
le triangle me (a. 4) , de manière que l’angle rAA soit égal à l’angle z, et que

chacun des angles H, e soit égal à .chacun des angles ArA , YAK; chacun des
angles ATA , rAA sera double de l’angle rAA. Coupons chacun des angles ATA
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rAA in) 34705. Twpuicûa hi inanipu 757 ivri
ArA, rAA fixai Cri ixan’patç” 781 r5 , AB ul-

Om’lr, la) imCiu’aniratr ad AB , Br, A]! , EAÆ.

.Eml 037 inat’rI’pat Tôt (mi ArA, rAA 799157

hautin irrl 7:7; uni rAA, un.) revaudrai
titi d’il-x1 ô7ri 75v r15, AB tôetiôv- ati m’y-ri alpe.

7min a; 15ml AAr, Are , ErA, rAB , BAA
in: influa; tic-h. Ai il in: 7671,11 la) in»
mptpipuôr plantant a; orins al’pat mpwipuati

ni As, Br, rA , AE, EA in: aimant; dab.
Tiri il Talc l’eau mpiçtpei’atç in: 4596:1 livro-

Tu’yaunit ai n’ira ai’pat «36:71: ai AB, Br, rA,

AEÏ, EA in: ÉMiiAmç sin-lit iriwAwpov alpin irrl

ri ABrAE runabout». Ai)» hi ira nazi t’a-pai-

nor. 15ml 7aip il AB mprçipuat 737 Ali vroplptpu’ç

irai lins, zonai wporxtiaOai il BrA’ in alpe Il
ABrA ripiçipuat in et? EArB vropiçepu’at inlr

ictus. Kari BÉCiiitw irri fait fil; ABrA mPlÇlPula;

varia il u7ri AEA, ivrl N fil; un; vrrpaqitptiatc
yttria: il ivri BAE- nazi il rivai BAIE alpe 7091,17

7:1; tl7ri AEA irriv l’avis. Aral rai ail-rai N nazi

litait-rit 751 tlrri ABr, BrA, rAE Mourir lita:-

tur autem uterque ipsorum ArA , rAA bifariam
ab utrâque ipsaram ra , A3 rectarum , et jun-
gantur AB , Br , An , EA.

Quoniam igitur uterque ipsorum ArA , rAA’

augulorum duplus est ipsins rAA; et secti saut
bifariam à r2 , AB rectis 5 quinque igitur anguli

A", Ars, en , rAn, nAA æquales inter se ’
sont. Æquales autem anguli æqualibus circumte-

rentiis insistant; quinqua igitur circumfcrentiæ
A3, Br, rA, An, BA æqaales inter se saut. Æqua-

les autem circumferentias æquales rectæ subten-

durit; quinque igitur recta: AB , Br , FA, A12, EA

æquales inter se saut; æquilaternm igitur’ est

ABrAE pentagonum.Dico et æquiangulum. Quo-

niam enim A3 cireumferentia ipsi AE circumfe-
rentiæ est æqualis , communis addatur BrA 5 tata

igitur ABrA circumferentia toti EArB circamfe-
réntite est æqualis. Et insistit ipsi quidem ABr’A

circumfereutiæ angalus AEA, ipsi vero un; cir-
cumferentiæ angulus BAI-1. , et BAH igitur angulus

ipsi ABA est æqualis. Propter cadem atique et
unasquisque ipsorum ABr , M’A , rAB angula-

rAA en deux parties égales par les droites r15, AB (g. I), et joignons As , Br,
Ali, EA.

Puisque chacun des angles ArA, rAA lest double de l’angle rAA , et .que ces
angles sont coupés en deux parties égales par les droites r15, AB, les cinq
angles ’AAr, Ars, BrA,j’rAEf, BAA sont’égaux entr’eux. Mais les angles égaux

sont appuyés sur des arcs égaux (26. 5) ; donc les cinq arcs AB , Br , rA , AE , EA
sont égaux entr’eux. Mais les arcs égaux sont soutendus par des droites égales
(29. 5) ; donc les cinq droites A8 , Br, rA , A5 , EA sont égales entr’elles ; donc
le pentagone ABrAE est équilatéral. Je dis aussi qu’il est équiangle. Car puisque
l’arc AB est égal à l’arc AE, ajoutons l’arc commun BrA ;’l’a5c entier ABrA sera

égal à l’arc entier EArB. Mais l’angle AEA est appuyé sur l’arc A)! rA , et l’angle

3A5 sur l’arc BArB; donc l’angle BAE est égal à l’angle AEA (27. 5). Par la même

raison, chacun des angles ABr, BrA, rAE est égal à chacun des angles BAE,
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I N a l Iin" n’y 157:3 BAIS, AEA in" in! infime:

l ail»: irrl 73 ABl’AE mné’ywor. Eîu’xen à un

îeo’wàeupor

Î

Bi; cipal Tir haine: 1&va mr’raiyœvov iro-

I a a I I l alæ"hyper Te un 1007407507 cnsypmnat. Omp t u
-7î01îfdl.

HPOTA212 le.

m?) 73v Édifice mitan mye-cintrer kinka-
Po’v 1-: un) barbier mplçpéxlm.

V En!» 5 JoOtiç 1151M; 5 ABrAE’ à? N mp2

vày ABl’AE minou mye-azyme! îa’o’wÀwpo’r n ml

layâmr mp’ypaiwlat.

Manitou 108 iwypappirou mnwya’wou 75v

wrtôv tupaïa, qui A, B, T, A, E, 53m in;
07m ni; An, Br, TA, AIE, SA mplçcpu’aç’

mm utrique ipsorurn BAI! , AEA est æqualis g æ-

quiangulum igitur est AFFAE pentagonum. Os-
tensum est autem et æquilaterum ,°

ln dato igilur; circula pentagonum æquilate-
rnmque et æquiangulum inscriptum est. Quod

oportebat facer’e. 4
PROPOSITIO X11.

Circa datum ciiculum pentagonum æquilate-

mmque et æquiangulum circumscribere.
Sit dams circulus ABFAE ; oportetigitur cire:

ABFAE circulum pentagonum aquilaterumque
et quiangulum circumscriberc.

Intelligentur inseripti pentangoni angulorum
puncta A, B , P , A , E , ita ut æquales sint LB ,

Br , FA , A2 , 13A circumferentiæ; et par A ,

ARA ; donc le pentagone ABrAElest équiangle. Mais ila été démontré qu’il est
équilatéral ; o

Donc dans un cercle donné , on a inscrit un pentagone équilatéral et équiangle.
Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION X11.

Circonscrire a urbcercle donné un pentagone équilatéral et équiangle.

Soit ABI’AE’le cercle donné; il faut au cercle ABFAE circonscrire un pen-
tagone équilatéral et équiangle.

Y

Concevons que A, B, r, A, E soient les sommets des angles du pentagone
inscrit (1 1. 4), de manière que les arcs AB, Br, ra, me, m soient égaux;
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nui fui 15v A, B, r, A, E iixBœa’aw 705 10.-.

une hart-épina ai H6, 9K, KA, AM, MH’

. ne I
and finish; 700 ABrAE nandou m’rrpov Ire Z ,

ne) irez-71594903011! ai ZB, 2K, 21’, 2A, ZA.

.Kai imi si fait KA tôOt’ïct bérets-au Toi;

ABTAE minou net-rai ri 1’, ciré fi 708 Zxêrrpou

(ni vair narrai Tà r iwaçàv briguera: ri ZT’ si
’ tZF d’an narré; in" in!) 7;" IÇN 0’201. nipet

I x l U I N l ne N l len" tuwrepat 7m wpoç 79s r 7mm". Au: ne

î a l a t l N I Iune du un au 790; un; B, A imputai; 7mm:
5994i tin. K4) iwei ôpûii irritai 673 ZTK 7m-

I x Ü Ô a N Il ’ a N ’ l 7*ne, To api: un "ç ZK 1617 ter-ri TOI; «me un
2T, I’K. Atà me). 467:3 N tu) 797; aimé 78v ,ZB,

13K i’a-ov in) ni ciné 717; ZK’t d’un 1&5 airé 757

l N 7» 1T, rK 107; aira 7m ZB, 8K irriv in, un
qui in!) 77:; 21’ 71:5 in; 157; ZB irriv 7mm
Àonrôy clips: 76 :276 75; l’K Acmëâ 7&5 abri;

aï; 8K in)! 700v, in ripa 5 rK 1g? 3K5. Rai
imi in irrlv si ZB 15213 mi nanti 52K, «No
«hi ai nz, 2K Jim-i mais Il, .ZK in: tic-i, un)
pain; si BK fléau en? rx irriy i’aw 7min, d’un

A: tsi [Air 675 BZK yaw’qt n lino KZT irriv in, si

B , r , A , E ducantur circulum contingentes
H6, ex, KA , AM, Mn; "et sumatur ABFAE
circuli centrumZ , etjungantur 28., 2K , 2P ,

2A, ZA. I .Et quoniam recta quidem KA coptingit
ABFAE circulum in P , ab ipso vero Z centro
in contactum ad r ducta est Z]? ; ergo zr par.
pendicularis est ad RA; reclus igitur est uterque

ipsorum ad r angulorum. Propler eadem uti-
que et ipsi ad B , A puncta anguli recti sunt.
Et quoniam reclus est ZPK angulus , ipsum igi-

tur ex 2K æquale est ipsis ex ZP, rx. Propter
eadem utiquc et ipsis ex 28,, 3K æquale est ip-
sum ex ZK; quare ipsa ex ZI’ , Px ipsis ex 28 ,

BIC œqualia surit , quorum ipsum ex ZF ipsi ZB

est æquale ; reliquum igitur ex Px reliquo
ex 3K est æqùale; æqualis igitur PIC ipsi 13K.

Et quoniam æqualis est ZB ipsi 2P, et communis
2K , duæ utique DZ, ZK duabus FZ , 2K æqualesi

surit, et basis BK basi FK est æqualis; angulus
igitur quidem 32K angulo KZP est æqualis ,
ipse vero BKZ ipsi ZKP est æqualis ; duplus igi.

par les points A, a, r, A, E, menons au cercle les tangentes ne, 9K, tu;
M4, MH (17. 5); prenons le centrez du cercle une, et joignons zB, a;
zr, 2A , ZA.

Puisque la droite KA touche le cercle une au point r, et que 13 droite
11- est menée du centre z au point de contact r, la droite zr est perpen-
diculai’re a RA (18. 3); donc chacun des angles en r est droit: Chacun des
angles aux points B, A est droit, par la même raison. Et puisque l’annle er
est droit, le quarré de la droite 2K est égal aux quarrés des droites au rK
(47, x). Le quarré de la droite 1K est égal aux quarrés des droites 23, BK .par
la même raison; donc les quarrés des droites zr, ris sont égaux aux quarrés des
droites ZB, BK ; mais le quarré de zr est égal au quarré de 213 ; donc le quarré res-
tant de TK est égal au quarré restant de BK ; donc rK est égal à BK. Et puisque 2e
est égal à zr, et que la droite 2K est commune , les deux droites Bz , 2K sont égales
aux deux droites rz , 2K; mais la base BK est égale à la base rK; donc l’angle BZK
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«li tiaré BKZ et? 67:5 ZKr Émis 706° hmm? il":

xi [Air Je?) au 1-3; 67:34:11; Hi bien" et;
dm; ZKF. Ami rai. aérai Jill un) si ,uir 67:3 TZA

73; rZA ils-ri dmÀiÎ, ti N 575 TAA 75; 6773
I’AZ. Karl inti in Émis si Br waptçépua 197’118,

in ion-i tu) 7min. si 67:3 BIT 155m3 TZA. Keti
Émis. si pis tiaré Bzr 73; tiaré KZF 9mm, il fi

tur ipse quidem Bzr’ ipsius KZP, ipse veto BKP

ipsius ZKP. Propter eadem utique et ipse quidem

rzAipsius rZA est duplus, ipse veto PAA ipsius
PAZ. Et quoniam æqualis est Br circumferentia
ipsi FA , æqualis est et angulus th’ ipsi PZA. Et

est ipse quidem BZI’ ipsius xzr duplus, ipse vero

AZP duplus ipsius AZP 3 æqualis igitur et KZP ipsi ,

&wà A21. æmam 7;; a"; Azr. 7,." in a; 5 Azr;estautem et ZPK angulusipsier æqualis.
(ha Km. ,5 67,5 AH. in, æ; a) g 67,3 er Duo utique triangule sunt ZKI’, ZAP duos an-

yawl: 7;? 671’3er ions. Au’o N Tilbury. and?) gulos duobus angulis æquales hahenlia utrum-

rai ZKF, ZM’ 7è; No 7min; 1’47; duel 7min; que utrique , et unum lattas uni Alateri æquale ,

in; (zona: Étant-ripa igœfipçïo, ne) m’en mua- commune ipsis ipsum zr , et relique igitur latera

pais tu; mm; l’a-nu, umly aôrôy 11),: zr , tu) reliquis latcribus æqualia habebunt, et reliqunm
ni; Mimi; âge: orhupàç qui; lamai"; ramai"; angulum reliquo angulo ; æqnalis igitur ipsa
in; if", zani fils Munis yœn’atv et? Mimi 7a- quidem KF recta ipsi FA , ipse vero zxr angu-
vt’q.’ in citez si Mit xr «36:74 et? m, si il lus ipsi 2A1”. Et quoniam æqualis est xr ipsi

67:2 un: 7m44 75 67:2, un; K1) 3m) l’a-n in), FA , dupla igitur [A ipsius IF. Propter eadem

est égal à l’angle KZr, et l’angle 3x2 à l’angle -zxr ( 8. 1); donc l’angle Bzr est

donble de l’angle xzr, et l’angleBKr double de l’angle zxr. Par la même
raison, l’angle er est double de l’angle ru , et l’angle rAA double de l’angle
m2; Et puisque l’arc Br est égal à l’arc TA, l’angle Bit est égal à l’angle tu

(27. 5). Mais l’angle Bzr est double de l’angle Kzr, et l’angle azr double de
l’angle AZF; donc l’angle Kzr est égal à l’angle Azr; mais l’angle er est égal

à l’angle er ; donc les triangles zxr, ZAr ont deux angles égaux à deux angles,
chacun àîchacun, et un côté égal à un côté, le côté zr, qui leur est commun;

donc ces deux triangles ont les côtés restants égaux aux côtés restants, et
l’angle restant égal à l’angle restant (26. t); donc la droite Kr est égale à
la droite m, et l’angle 2K1” est égal à l’angle un Mais xr est égal à m; donc
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si XI au? TA, d’un? d’une li RA 15; Kr. Ali 73.

déridai (kawa-raguai il 8K 1-5; BK harki. Kari

éfrit! si BK 11710 Ïn’h mi 6K ripa. 717M

in)? in. 0min); NI «flaflas-nu ml intis?» 157
en, HM, MA tue-ripa 75v en, KA l’a-m iré-

wAsupoy sipo: irri vé HGKAM muniyuyov. 40,70
(hi 314 nazi icoyaîrsor. 15ml yàp in ion-lu ti- tiré

ZKT 7min 1:5 tiré ZAr, tutti neige» Tiiç [Air

67:3 zxr En»? a; tin-à en, aï; «Il 67:3 2Ar
in»? a; ôvrà KAM’ un à 673 en ips: 71557:3

KAM irrir il". 0,4010; N demodex-rat: irai
ixia-ru sa. en; KGH, eI-IM, HMA diton-étage
75v 67:3 GKA, KAM Yens a; 711’th cipal. 7min:

a; 6m) HeK, en, KAM, AMH, Mlle in:
Méhari; clair. laminer ripa. ici-ri 13 HGKAM

7377470701. m1949" a la) iréwàwpov, tu.)
mpiyiypam-rat mpi Tir ABrAE du». Omp Un

aramon.

2.2.3

utique ostendetur, et 0K ipsius Il! dupla. Et
est gin ipsi IF æqualis ,- et 61C igitur ipsi KA
est æqualis. Similitcr utique ostendetur et una-
quæque ipsarnm en , HM , MA utrique ipsarum
9K, KA æqualis; æquilateruxn igitur est HOKAM

pe’ntagonum. Dico autem et æquiangulum. Quo-

niam enim æqualis est ZKP angulus ipsi ZAP ,
et ostensus est ipsius quidem ZKI’ duplus ipse

6)ch , ipsius vero ZAF duplus ipse KAM; et
GKA igitur ipsi IAM est æqualis. Similiter uti-
que ostendctur et unusquisque ipsorum KGB ,
GHM , HMA utrique ipsorum au , KAM arqua-
lis 5 quinque igitur anguli HQK , eKA , KAM ,
AMH , une æquales inter se sunt. Æquiangu-
lum igitur est HGKAM pentagonum. Ostensum
est autem et æquilaterum , et circumscriptum
est circa ABI’AE circulum. Quod oportebat fa-

cere.

KA est double de Kr. On démontrera de la même maniére que 9K ést
double de BK. Mais 13x est égal à Kr; donc 9K est égal à KA. On démon-
trera semblablement que chacune des droites 6H, me, MA est égale à
l’une et.à l’autre des droites 6K, RA; donc le pentagone HeKAM est équila-
téral. Je dis aussi qu’il est équiangle; car puisque l’angle ZKT est égal a l’angle

2M , et qu’on a-démomré que l’angle en est double de l’angle zxr, et l’angle

KAM double de l’angle zAr, l’angle 61m est égal à l’angle KAM. On démontrera

semblablement que chacun des angles KGH, OHM, HMA est égal à l’un et à
l’autre des angles en, KAM ; donc les cinq angles HGK, en, KAM, AMH, MHG
sont égaux entr’eux. Donc le pentagone HeKAM est équiangle. Mais nous avons
démontré qu’il est équilatéral, et il est circonscrit au cercle une. Ce qu’il

- fallait faire. i *
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nporAzI: 17’. o

s t t ’ l n s x x I IEt; To ÎaÛtv retrayant, a en" toarÀsupzr Tl

h Î I I 9 ilun moyenner , xuuÀoy empalai.

t t l a I l l qErre: Ta J299! fltyvctywvov, tsovràtupcv n un

l l l
iroyaiwor, ’ro ABTAE’ à? du si; n ABI’AE ww-

, , . .7470070? annoter enfouirai.

Tentés-8m 72m ila-ripa 1-50 tiré en, TAIE
ywttôv fixa tiré" inaripaç Tôt Il, AZ tàaetâv’

ttctl airé 765 Z amadou, traie, ci WflCd’MOUG’H 5A-

ÀtiÀattç a; Il , AZ tÛÛtTatt , ËwsÇtixÛwa-atv ai ZB,

2A , ZE "Jean. Rai inti in init’ il Br rit" TA,
transi «N si r2, «No J’ai (si Br, Il d’un-i 747; Aï, Il

in: titi , ni 7min. si 57:3 BPZ 7m14 a"? 673A11
in ini3’ Bain; zip: si BZ 75 Béa-qu in» in,

. ., v
nazi ré BIT s’abonner tu,» AZT unaire) un) 70’074,

PROPOSITIO Xlll.

ln dato pentagono , quod est æquilaterumque
et æquiangulum , circulum inscribcre.

Sit datum pentagonum æquilatcrumque et
æquiangulum ABFAE; oportet igitur in ABFAE
pentagone circulum inscribere.

Sccelur enim uterque ipsorum N’A , PAS an-

gulorum bifariatn ab utrâquc ipsarum F2 , Az

rectarum ; et a Z puncto, in quo conveniunt
inter se F2, IZ recta: , ducantur ZB, ZA , 2E
rectæ. Et quoniam æqualis est Br ipsi FA, com-

munis autcm PZ , duæ utique Br , rz duabus
AF, rz æquales sunt, et angulus BPZ- angulo APZ

æqualis est; huois igitur nz basi AZ est æqualis ,
et BZI’ triangulum ipsi AZI’ triangule est æquale,

PROPOSITION Xlll.

Dans un pentagone équilatéral et équiangle dmmé, inscrire un cercle.
Soit ABTAE le pentagone équilatéral et équiangle donné; il faut inscrire un

cercle dans le pentagone une.
Coupons chacun des angles En, me en deux parties’égales par les droites

r2, AZ (g. 1); et du point z où les deux droites Il, Al se rencontrent,
menons les droites ZB, ZA, 2E. Et puisque Br est égal à ra, et’que la droite rz
est commune, les deux droites Br, r2 sont égales aux deux droites AI, rz ;
mais l’angle Brz est égal a l’angle ATZ; donc la base Bz est égale à la base

az (Il. I), et le triangle 132F est égal au triangle en, et les angles restants
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t c N I a tu . I sime: au ÂOIWGI 7mm: Tous Mirai; 7mm" trou

Il 5 c a A t si x a lcroit-rats , up a; au tout WÂIUPGI uworstroua’n’

in! zips: si tiré raz 7min 137 livré l’AZ. Kati inti

durai ici-rit si tin-3 l’AE qui; tirai TAZG, in J’i si

fait 6711i TA]! 57:3 ABF, si a; TAZ 11767:5
raz, sa) à 67:8 rBA épi: 117; 67:3 raz in) Ji-
7rAiït in ripa: si 1:73 ABZ 7min Tir" J’ai ZBT’

e ,1 a t , I I t t wn apex une ABI’ 7mm (Fixez rupin-rat une ne
BZ tûBu’atç. Opoiwç (NI 15119695011111 in tuai inat-

Tipst 759 tiré BAIE, AEA dix: rifla-rat: été

inca-(P1; 15v 2A , ZE tôôuâiv. fixement N in;

m? z niaisa ivri qui; AB, Br, ra, on , EA
«36.14; mise-m ai ZH, ze, 2K, 2A, ZM. la)
inti in ira-rit a a"; en me. au? du?) m,
i011 si lai 596») il 67:3 ZGT épair) 1-37 tiré ZKF

in ,’ No J’ti Tpiyut’ei in: 71’ zer, ZKI’ rai;

(No 7min; 74’123- Jho-i yœvt’attç’i’a’as ixwra, lai

I t A: N Dl l î N[un vampait page "hop; lm, munir tu.va

I l t t I A Il et t .Zr UWOTHVOUC’ŒV (J70 FMV 70.)? 10’167 jlszûw. la!

t t d t a tu aau; Mimi; etch WÂWPÆÇ Tous Mural; 704qu;
i’a-atç iEu’ in ripa. si le triaire; Té? 2K adira).

et reliqui anguli reliquis angulis æquales erunt,
quos æqualia latera’ subtendunt; æqualis igi-

tu: FEZ angulus ipsi FAZ. Et quoniam duplus
est PAE ipsius PAZ, œqualis antem ipse qui-
dem PAF. ipsi ABP, ipse veto FAZ ipsi FBZ ,
et PBA igitur ipsius FBZ est duplus; æqualis
igitur A32 angulus ipsi ZBP. Ergo 431" angu-
lus bifariam secatur à DZ recta. Similiter uti-
quc osleu’dctur et utrnmquq ipsorum BAR , ARA

bifariam sceari ab utrthue ipsarum ZA, Z!
rectarum. Ducantur autem à Z puncto ad An,
Br , FA, AE , RA rectas perpendiculares 2H,
ze , 2K , ZA , ZM. Et quoniam æqualis est erz

angulus ipsi KFZ , est autem et rectus zer
recto ZKF æqualis, duo utique triangule sunt ’
zer, ZKF duos angulos duobus angulis arqua;
les habentia , et unum latus’ uni lateri æqnalc, d

commune ipsorum 21’, subtendens unum æ-

qnalium angulorum ; et reliqua igitur latere
reliquis lateribus æqualia hahehuutg æqualis
igitur ze perpendicularis ipsi 2K perpendicu-

oluojüç A; æ,,xe,,’n.,m a." un) 3,4"" 1.5,, 2A , lari. Simtliter nuque ostendetur et unamqnam-

2M , ZH ira-ripe; Tôt le, ZK in ici-tir ai 71’th que ’Psamm 2A t ZM t 2H t "trique ipsamm la!

égaux aux angles restants, ceux qui soutendent des côtés égaux (4.’ I); donc
l’angle rBz est égal à l’angle raz. Et puisque l’angle me est double de
l’angle raz, que me est égal à l’angle ART, et que raz. estégal à raz,
l’angle rBA est. double de l’angle raz; donc l’angle ABZ est égal a l’angle znr;

donc l’angle ABr est coupé en deux parties légales par la droite BZ. Nous (lé-
montrerons semblablement que chacun des angles BAIE, AEA est coupé en deux
parties égales par les droites 2A, ZE. Du ppint z menons sur’les droites A8,
Br, m, ne, EA les perpendiculaires 2H, ze, 1K, 2A, 2M. Puisque l’angle en
est égal a.l’angle xrz, et que l’angle droit zer est égal à l’angle droit zxr,

les deux triangles zer, zxr auront deux angles égaux à deux angles, et un
côté égal à un côté, le côté commun zr qui soutcnd un des angles égaux;

ils auront donc les côtés restants égaux aux côtés restants (26. I); donc la
perpendiculaire 26 est égale à la perpendiculaire 2K. On démontrera sembla-
blement que chacune des droites 2A, 2M, 1H est égale à l’une et a l’autre

29
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in «39.741: aï 1H, ze, 1K, ZA, 2M in: JA-
MiAauç tirt’v. 0 il»: aima rfi z, &mipaw

A b) 15, 2H, ze, 2K, 2A, 2M 16m; 71m-
Qa’pno; 7:20: uni hi 751 A0475! lancier, nazi

«une: 757 A13, Br, rA, en, EA IÜBIIÜV,
hi 13 ôpûalç mon ni; «par 707; H, 9, K, A,
M amict; 70141:. Bi 7è? où: ËQÆ’N’A’TEI m3757,

üÀà 11,147 nib-aie, WMCiI’fl’nu rai! ri? halai-ri)?

"a minou "fait; âpâè; in, cintra; aboyés»! e572:

rime". un? téflon , 3mp 17mn Muffin. Oui;
ëpd 5 m’y??? 793 Z, 35467251147: N irl 151 2H,

le, 2K; 2A, 2M sôôetâ’v 7Paço’pwo; réuni)

7ms? 7è; A8, Br, TA, AE , 15A côôu’atr. E01-

alonau in 4675!. rupine» à; 5 HGKAM.

Bi; il): qui Joôiy werwiyuvov, 3 in" iré-
wàwpa’v 7s nul lanciner , sténo; Énéypzvr-rm.

Camp Un noria-m. n

-ZK.æqualem esse; quinque igitur rectæ ZH,
ne , Il , 2A , 2M æquales inter se sunt. Ergo
centra Z , intervalle vero unâ ipsarum 2H , ze,

2x , 2A , ZM circulas descriptus transitât et
per reliqua puncta , et continget A3 , Br, FA,
A]! , EA rectos; propterea quod recti sunt ad
H, 6, K , A , M punch anguli. Si enim non
contingit ipsas , sed secat ipsas , evenict ut ipsa
diurnelro circuli ad rectos ab extremitatc ducta

intra cadat cirqflum , quod absurdum osten-
sum est. Non igitur centre Z , intervallo vero
unâ ipsarum ZH , Z6 , 2K , ZA , 2M rectarurn
descriptus circulus secabit ipsas An , Br, rA ,
A]! , EA rectas ; continget igitur ipsas. Des-
cribatur ut HeKAM.

In dato igitur pentagono , quod est æquila-
temmque et æqniangulum , circulas inscriptus
est. Quod oportebat facere.

des droites i9, 2K; donc les cinq droites 2H, ze, 2K, ZA,IZM sont égales
entr’elles. Donc le cercle décrit du centre z, et d’un intervalle égal à une des D

droites 2H, 29, 2K, 2A, zM, passera par les autres points, et touchera les
droites AB, Br, rA, A15, EA, parce que les angles sont droits en H, e, x ,
A , M. Car s’il ne les touchait pas ,’ et s’il les coupait; la perpendiculaire menée

d’une de ses extrémités au diamètre, tomberait dans le cercle; ce qui a été
démontré absurde (16. 5); donc le cercle décrit du centre Z, et d’un
intervalle égal à une des droites 214,16, 2K, 2A, ZM, ne coupera point les
droites A3, Br, rA, AIE, EA; donc il les touchera. Décrivons le cercle HeKAM.

Donc on a inscrit un cercle dans un pentangone équilatéral et équiangle donné.

Ce qu’il fallait faire. I
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n-porAzi: 19’.

Hep) 7è Joôiv’mwéymor , 3 in" iaéwÀwpo’r

a à . I l I7c un "nanar, amuîtes wtpnpatslal.

. .,
Bar-ra 73 J393 mv7a’.7wyor, 5l inti! Ïfo’wÂsu-

pév 7: un) influer, 73 ABFAEt à? mpl 75
Marat-z Winchester icônes wapiypéalm.

PROPOSITIO XIV.

Circa datum pentagonum , quad est tequila-t
terumque et æquiangulum , circulum circum-
scribcre".

Si! datum pentagonum , quod est æqùilateb
rumque et æquiangulnm ABPAE; oportet igi-
tur circa ABPAE pentagonum circulurn cir-
cumscribere.

Truands» N 31174,91 757 67h; BTA , TAE yat-

nô’v fixa 57:5 horrifia; 751 rz , 2A, nul in?)
703 Z aptien, uaô’ 3 cupCciÀMùa-w ai’ltôeeî’a: ,

i7rl 7d B, A, E npsïct imËthOæo-atv «306m «si

ZB, 2A, ZE. Opale»; hi 75 fifi; 700’701: 001x61;-

n7au, 371 anal haïr" 75v 675 TBA , BAE, AEA
sylvains «Fixez finaud: tira intime 7’37 ZB , Al,

El "Mitan K4) hui in! ici-ris a; 673 BTA 7min

Secetur quidem uterquevipsornm M’A , rÀi

angulorum bifariam ab utrâque ipsamm r2,
2A , et a z puncto , in quo conveniunt recta,
ad B , A , E pnncta ducantur rectæ in, 1A ,
25. Similiter utique ut antea ostendetur et
unumquemque ipsorum FBA, 342, AEA an-
gulorum’bifan’am secari ab nnâquaque ipsarum

ZB, A2, 82 rectmxm. Et quoniam æqualis est

PROPOSITION Xi! V.
Ç

O

Circousc’rire un cercle a: un pentagone équilatéral et équiangle donné.

Soit une le pentagone équilatérale: équiangle donné; il faut au pentagone
ARME circonscrire un cercle.

Coupons en deux parties égales chacun des angles BrA, me par les droites
r2, 1A (9. r), et du point z ou ces droites se rencontrent, menons aux
points B, A, E les droites ZB, 2A, 25. tous démontrerons, comme aupara-
vant, que chacun des angles rBA, BAI-2, AEA est coupé en deux parties égales
par les droites ln, A2, E2. Et puisque l’angle En est égal à l’angle TAIE, et
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sans. me, nui in: .5; ne. axa au tipi-
nm ri dvrà un , 75; «Pi 675 I’AE épia-un. É 6715

rAZ, ml il 67:3 ZFA’Ëpat 7i7437rà ZAT irriv in-

dic-7e nazi wÀeupai i1 ZT vrMupë 7g? ZA irriv 7011.

0,4019»; (N1 Jezxetin’rau 37: nazi imita-n 767 ZB,

2A, ZE inart’pç 757 zr, ZA irriv 7er ai "1’770

ips: sans" ai ZA, 213, zr, 2A, 2E in: émii-

,  -; Il
ÜA411; rio-in O upas uiwpq) 7g: Z, nui ælœfliflnTl3

a.) 751 ZA, 213, zr, 2A, 2E gémi,- 7p10lslut-I

q x i n a. I . a Dlroc "En un: «in: 7m Animer n’auras , ne; errai

I I I i Il ùwsplypaçopwoçi. Hepwsypaqàôœ, un 50’710 o
ABFAE.

fltpi ripa 7è Joôirs renommer, 3 ion-w t’a-é-

wÀeupév 7e mati lanciner, ruina; mplyt’ypawr’rm.

Omp Un natrium.

BFA angnlus ipsi FA)! , et est ipsius quidem
BFA dimidius ipse ZFA , ipsius vero FAR di-
midius FAZ , et ZPA igitur ipsi ZAF esthæqualis;

quare et latus ZF lateri 2A est æquale. Similiter
utique ostendetur et unamquamque ipsarum ZB,

ZA , Z! utriqne ipsarum ZP, ZA. esse saqua-
lem; quinque igitur rectæ ZA , ZB, Zl” , ZA , ZE

A

a E

æquales inter se surit. Ipse igitur centro z et in.
tervallo unâ ipsarum 2A , ZB , zr , zA , ZE cir-

Culus descriptus transibit et per reliqua puncta,
et crit circumscriptus. Circumscribatur , et sit
ABPAE.

Circa datum igitur pentagonurn , quod est
æquilaternmquc ct æquiangulum, circulus cir-
cumscriptus est. Quod oportebat facere.

que l’angle er est la moitié de l’angle au, et l’angle raz la moitié de l’angle
me, l’angle er est égal à l’angle zar; donc le côté zr est égal au côté 2A

(6. 1).»On démontrera semblablement que chacune des droites le, 2A, ZE
est égale à chacune des droites zr, 2A; donc les cinq droites 2A, ZB, zr, zn,
ZE sont égales entr’elles. Donc le cercle décrit du point z et d’un intervalle
égal à une des droites 2A, ZB, zr, 2A, 2E passera par les autres points; et sera
circonscrit. Qu’il Soit circonscrit, et qu’il soit ABTAE.

Donc un cercle a été circonscrit à un pentagone équilatéral et équiangle
donné. Ce qu’il fallait faire.
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HPOTA212 u’.

E3; 75v &Oéynt miner iëéywyov irre’7rÀwpév

7: un) ieeya’mer iwpcixlvau.

Êe-w5 (Rôti; atrium; 5 ABTAEZ’ à? N si;
75v ABTAEZ minÀev LiEé’ymvw iaéerhupév 7e senti

ingénu infinies.

PROPOSITIO xv.

ln dato circulo hexagonum æquilaterumque
et æquiangulum inscrihere.

Sit datus circulas ABI’AEZ 5 oporteèigitur in

ABFAEZ circule hexagonum æquilatcrumque
ct æquiangulum inscribere.

C

H749!» 755 ABTAE; xénon chipent); il M ,

ami chipât» 75 xévvpev 755 aduler: 75 H, 145

xiv7pqn [Liv 765 A, àmziputw a: 753 AH mine;

7.79496!» 5 taure, une) imazÛtTe-au ai EH,
rH d’ut’xewe’av ivri 7è B, Z aiglefin, nazi im-

Çüxeœny ai AB, Br, m, ne, 152, ZA’ Ni)!»

57: 75 ABrAEZ ifaiyœyoy iréwÀeupéy 7s 5575 ami

. ,ICO’flsWIW.

En) yolp 75 H "prier xiy-rpev 557i 7oô’ABrAEZ

minou, in iniy il 1-112 737 HA. Enfin, inti 75

’Ducatur "un circuli diameter AA, et
sumatur centrum circuli H , et centro qui-
dem A , intervallo vero AH circulas descri-
batur une , et junctæ EH , PH producantur
ad B , Z puncta, et jungantur A! , Br, FA ,
An, 1-:z , u 5 dico AnrAEz hexagonum tequi-
laterumque esse et æquiangnlum.

quoniam enim H punctum centrum est
ABI’AEZ circuli, æqualis est HEiipsi HA. Rur-

I PROPOSITION xv.
Inscrire dans un cercle donné un hexagone équilatéral et équiangle.

Soit ABFAEZ le cercle donné; il faut dans ce cercle inscrire un hexagone
équilatéral et équiangle.

Menons le diamètre AA du cercle ABrAEz , prenons le centre H de cepcercle,
du centre A, et de l’intervalle AH décrivons le cercle laure (dém. 5), joignons

les droites EH,*TH, poolongeons-les vers les points B, z , et joignons AB, Br,
ra, ne, E2, ZA; je dis que l’hexagone ABrAEZ est équilatéral et équiangle.

Puisque le point H est le centre du cercle ABrAEZ, la droite HIE est égale à

x
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A 61,495.07 niv7pey il") 755 tartre urinez), in
56757 a? AE 1-5 AH. mon? HE a»; HAËJ’u’xûn in,

nui si PIE ipse 7g? EA in iniyl’ iae’7rAwpev ripa

in) 75 EHA aphasies , ne) et; qui; 5px 45755
surfa: ai 57:5 ÈHA, HAI-z, AEH tu. cinéma;
titis , intimant: 713:! irentÀâ’v naquirent ai «p5:

75-80501! 7min: in" 52min"; riel. Rai sic?"
ai 7,227; 703 7pryeiveu 7min: furie 5p6aî: Yen-14°

si ripa 57:5 EHA 7min 7pi7ey 557i (Ne 5p9a’iv.

sus , quoniam A punctum centrum est euro
circuli, æqual-is est La ipsi AH. Sed HI! ipsi
HA ostensa est æqualis , HE igitnripsi EA æ-
qualis est; æquilatemm igitur est mA trian-
gulum , et tres igitur ipsius anguli EHA, HAE,
Ann-æquales inter se sunt, quia isoscelium trian-
gulorum ad basim anguli æquales inter se sunt.

Et sunt tres trianguli anguli .duobus rectis æ-
quales; ipse igitur EHA angulus tcrtia pars

Opteiwg, J’ai 551346651745: au) à 57:5 AHr 7pr’7u

(Ne 5p9t3r. la) in!) ri l’H nieriez s’eri 75v EB

07192771 7è; kéfir. 7min; Toi; 57:5.EHI’, me

étaie âpéaî; irez; 701:7; zizi Mimi ripa xi 57:5

IHB 7pirey in) No 5p959’ azi- dpa 571’5EHA ,

AHF, me puisaient: «influa; ria-11” 55572 nain;

net-rai zepuçiw 15717; ai 575 BHA, AHZ, ZHE

t’a-au sir) .713; 57:5 EHA , AHT, THBt ai if ripa

gariez: ai 67:5 EHA, AHP, ms, BHA, AHZ,

est duorum rectorum. Similitcr utique ostende-
tur et AHI’ tertia pars duorum rectorum. Et quo-

niam PH recta super en insistens deiuceps an-
gulos EHI’, NIB duobns rectis æquales facit ,

et.reliquus igitur Plus tertia pars est duorum
rectorum; ipsi igitur EHA , AHF, un anguli
æquales inter se sunt ; quare et ad verti-
cem ipsi BHA , AHZ, ZHE æquales sunt ip-
sis EHA , AH? , rHB; se: igitur anguli EHA ,

HA. De plus, puisque le point A est le centre du cercle une, la droite A8
est égale à AH. Mais on a démontré queuta est égal à HA,- donc tu; est égal
à sa; donc le triangle EHA est équilatéral; donc les trois angles EHA , HAE ,
AEH sont égaux eutr’eux, puisque dans les triangles isocèles , les angles a la
base sont égaux eulr’eux (5. t Mais les troisiangles d’un triangle sontégaux
à deux droits (52. r) ; donc l’angle, EHA est le tiers de deux droits. Nous
démontrerons semblablement que AHr est- le tiers de deux droits. Mais la
droite TH’lOtnbant sur. la’droites en fait les angles-de Suite EHT, rHB égaux
à deux droits (I5. i); donc l’angle restant rHB est lebtiers de deux droits,-
doue les angles 15m., .AHIT, rHB- sont égaux entr’eux; mais les angles BHA,
au, 2H12. sont égaux aux angles EHA, AHr, rus, parce que ces angles sont
opposés par le sommet (I5. t), donc les six angles EHA, AHT, rHB, BHA
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5A3: 7g? EArBA’t irriv in, ulfliCueivri pis
75’; zasr A mpwipn’atç si 575 ZEA 7min, 575

d’5 73g EATBA mpmepu’etç5 si 575A15 pariait

in ripa il 575 AIE 7Ml’lIŒ 737 57:5 ZEA. mais»;

5’56 531949501711 571 ne) ai Mime) gavial 755

ABrAEZ iëwyaiveu zani [du Yvan tieiv ira-ripa
75v 5’75 AZE, ZEA gaudir 1,703453!!!" zips: 55757

75 ABTAEZ geigneur. 25.1946» 5’: x15 itéwÀw-
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AH? , rua , BHA , AHi , 28E æquales inter se.
spnt. Æquales autem anguli æqualibus circum-

ferentiis insistunt ; se: igitur eircumfereuliæ
An , Br , rA ,AE,Ez , 2A æquales inter se sunt.
Æquales autem circumferentias æquales rectæ’

subtendnnt; sex igitur recta; æquales inter se
sunt ; æquilatennn igitur est ABFAEZ hexago-
num ; dico etiam et . æquiangulurn, Quoniam
enim æqualis est ZA circumferentia ipsi SA cir-
cuml’erentiæ , communis addatur ABI’A circum-

ferentia 5 tota igitnr ZABPA toti EAI’BA est æqua-

lis , et insistit quidem ipsi ZABFA circumferen-
tiæ ipse ZEA angulns , ipsi veto EAI’BA circum-

ferentiæ ipse AZE angulus. Æqualis igitur A22

angulus ipsi ZEA. Similiter utique ostendetur et
reliques angulos ipsius ABPAEZ hexagoni secun-

dum unum æqualcs esse alterutri ipsorum A215 ,
ZEA angulorum. Æquiangulum igitnr est ABFAEZ

hexagonnm. ’Ostensum est autem .et æquilatæ

mm ,. et inseriptnm est. in armez circule.
ln dato igitur circulo hexagonum’æquilate-

rumque et æquiangulutn inscriptum est. Quod
oportebat faccre.

AI-IZ , ZHE sont égaux entr’eux. Mais des angles égaux s’appuientisur des arcs

égaux (26. 5); danc les six arcs AB, Br, rA, AE, El, 1A sont égaux entr’eux.
Mais des arcs légaux sout soutendus par des droites égales (29. 5); donc ces six
droites sont égales entr’elles ; donc l’hexagone ABrAEZ est équilatéral. Je dis
qu’il est équiangle. Car puisque l’arc 2A est égal à l’arc EA , ajoutons l’arc

commun ARIA, l’arc entier zABrA sera égal à l’arc entier. EArBA. Mais l’angle
ZEA s’appuie sur l’arc ZABrÂ’ , et l’angle AZE s’appuie sur l’arc ’EATBA; donc I

l’angle au est égal à l’angle ZEA (27. 5). On démontrera semblablement
que les angles restants de l’hexagone ABrAEZ sont égaux un à un a l’un et à
l’autre des angles AZE, ZEA; donc l’hexagOne ABrAEz-est équiangle. ’Mais on

a démontré qu’il est équilatéral, et il est inscrit dans le cercle ABI’AËZ.

Donc on a inscrit un hexagone équilatéral et équiangle dans le cercle donné.
Ce qu’il fallait faire.
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Bi; 75v J’eÔir’rat xu’nÀer warnxatd’suéywrer
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Erreur 5 J’oesiç infime; 5 ABI’A’ à? N si; 75r

ABTA XUIXÀOV nernuatd’maiywrer i757rÀwp5r 7s

mati influer hypoïde".

COROLLAfilUM.

Ex hac manifestum hexagoni latus æquale
esse ipsi ex circuli centra.

Et si per A, B, r, A, E, z puncta con-
tingentes circulum ducamus, circumscribetur
circa circulum hexagonum’ æquilaterumque et

æquiangulum, congruenter eis de pentagono
dictis. Et etiam congruentcr eis de pentagono
dictis , in data hexagono circulum inscribcmus-
que et circumscribemus.

PROPOSITIO XVI.

In data circula quindecagonum æquilaterum-
que et æquiangulum inscribere.

Sit datus circulus ABFA; oportet igitur in
ABPA circulo quindecagonum æquilaterumquc
et æquiangulum inscriberc.

COROLLAIRE.

De la il est évident que le côté de l’hexagone est égal au rayon du cercle.
Semblablement si par les points A, B , A, r, E , z nous menons des tangentes au

cercle, on circon8crira à ce cercle un hexagone équilatéral et équiangle , confor-
mément à ce qui a été dit pour le pentagone. C’est aussi conformément a

ce qui a été dit pour le pentagone, que nous inscrirons, et que nous cir-
conscrirons un éercle à un hexagone donné.

l PROPOSITION XVI.
Inscrirefidans un cercle donné un quindécagone équilatéral et équiangle.

SOit ABtA le cercle donné; il faut dans ce cercle inscrire un quindécagone
équilatéral et équiangle.
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Ensypépow si; 75r ARIA ruiner 7p17eireu
pair iceerAstipou 705 si; 45751 inpaçepu’reu
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ptot’puat, repentir Je": 755 xénon, 5’571;
7p15r’ Mimi Ëpu-ti Br 751 i’wr Ne. humide

il Br dixit and 75 E, ixa7ipa cipal. ’75r BE ,
ET mpupspuôr WlVTleld’éKdTM inau’ 755 ARIA

I minou. mir ripa imÇtiEar’rsç 745; DE , ET sti-

Ou’atç3, in; 15747; 117d 75 maxi; alains;
iratppsc’e’upsr si; 75r ABTA du", i774: si;
1575r insypatpaptirer 7rer7sutui’s’70rer iréwÀwpér

7s ami influer. Omp un enlient.

Inscrihatur in ABFA circula trianguli quidem
æquilateri in ipso inscripti latus AI’ , pentagoni

vero æquilateri ipsum A8; qualium igitur est
ABI’A circulus æqualium segmentorum quinde-

cim, talium ABP quidem circumferentia terlia
pars existens circuli crit quinque ; A)! vero cir-
cumferentia , quinta existens circuli, crit trium ;
reliqua igitur Br æqualium duarum. Secetur

O

Br bifariam in E , utraque igitur ipsarum Il ,
nr circumferentiarurn quintadecima erit ABPA
circuli. si igitur jungentes ipsas DE , EI’ recta! ,

æquales ipsis in continuum rectas aptemus in
ABI’A circula , crit in ipso inscriptum quindeca-

gonum æquilaterumque et æquiangulum. Quod
oportebat facere.

Inscrivons dans le cercle ARIA le côté At d’un triangle équilatéral inscrit,
et le côté AB d’un pentagone équilatéral. Puisque la circonférence entière ABI’A

doit être partagée en quinze parties égales, l’arc ABr qui est la troisième partie
de la circonférence, en cantiendra cinq, et l’arc AB qui est le cinquième de
la circonférence, en contiendra trois ; donc l’arc restant Br en contiendra
deux. Partageons l’arc restant Br en deux parties égales au point E (50. 5) ,
chacun des arcs DE, Er sera la quinzième partie de la circonférence du cercle
AErA. Donc, si ayant joint les droites ne, ET, nous adaptons dans le cercle
ABrA , àpla suite les unes des autres , des droites égales à ces droites (I. 4) , on
aura inscrit dans ce cercle un quindécagone équilatéral et équiangle. Ce qu’il

fallait faire. , 3o



                                                                     

’ Bi LE QUATR’I’ÈME LIVRÉ DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDIE.

v v X i r Q x i0,140133; fi 107; in: Toi; my’rayuvou, un à:

. I .I à73v nez-rai minou championnat! tæamopum; "a

4*Ij , I v. I i i lzoulou ayayœpw; mpnpawnn’rm mp5 To? zw-
xÀor warranmûzéyævor irôwàwpéy Tl nazi ico-

7’6nor. En «Pi Üà 76.3 épointât 707; Éva-i un?

. , v , A ,- w ., Læoi ’.mwwyavou IIPMFWOKÆ, un u; 7o a w min-nau-

- q p . a 1 . ’ . x ’ pauburn , o en" ÎuvrAwpo’v n un imwytoy5,
ruiner inpéwlvopir 7: nazi mprypaî’sfvop’wô.

Congruenter autem eis quæ de pentagono , si

per circuli divisiones contingentes circulum
ducamns , circumscribetur circa circulum quin-
decàgonum æquilaterumque et æquiangulum.

Et insnper congmenter eis de pentagone dic-
fis , et in dato quindecagono circulum inscri-
bemus et circumscrîbemus.

Conformément à ce qui a été dit pour le pentagone, si par les points de
divisions d’un cercle, on mène des tangentes à ce cercle, on circonscrira à
ce cercle un quindécagone équilatéral et équiangle. De plus, conformément à

ce qui a été dit pour les démonstrations du pentagone, nous inscrirons et
nous circonscrirons une circonférence de cercle à un quindécagone équila-
téral et équiangle donné.

à

m ou QUÀ’riIÈmn lent.
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LIBER QUINTUIS.

OPOI.
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DEFINITIONES.

1. Pars est magnitudo megnitudinis, minor
majoris , quando mensurai; majorern.

a. Multiplex antem major minoris , quando

mensuratur a minore. I
5..Ratio est duorum magnitudinum homoga-

nearum secundum sium-titatem inter se
dam habitndo.

LIVRE CINQUIÈME

DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

DÉFINITIONS.

1.- Une grandeur est partie d’une grandeur, laplus petite de la plus grande,
quand la plus petite mesure la plus grande.

a. Une grandeur plus grande est Inultiple d’une grandeur plus petite, quand l

la plus grande est mesurée par la plus petite. t ’
5. Une raison , estlcertninejnanière d’être de deux grandeurs homogènes

entr’elles , suivant la quantité. i
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9’. Munie: Il il qui! gram: iàaxlnns

unir. 4

4. Proportio autem , rationum identitas.

5. Rationem hahere inter se magnitudines
dicuntur, quæ possunt multiplicatæ sese supe-
rare.

6. In eâdem ratione magnitudines dicuntur
esse, prima ad secundam et tertia ad quartam ,
quando prima: et tertiæ æque multipliccs ,
secundæ et quartæ arque mnltiplices, juxta
quamvis multiplicationem, utraque utramque
vel una supernnt, vel una æquales sunt , vel
una deliciunt çomparatæ inter se.

7. Ipsæ autem eamdem rationem habentes
magnitudines proportionales vocentnr.

8. Quando vcro æquo multiplicium, primæ
quidem multiplex superat secundæ multipli-
cem , tertiæ vero multiplex non superat quartas

multiplicem, lune prima ad secundam majo-
remirationem habere dicitur, quam terris ad
quartant.

O

g. Proporlio autem in tribus terminis minima

est.

4. Une proportion est une identité de raisons.
t 5. Des grandeurs sont dites avoir une raison entr’elles, lorsque cesgran-

dents, étant multipliées , peuvent se surpasser mutuellement.
6. Des grandeurs sont dites être en même raison, la première à la seconde,

et la troisième à la quatrième , lorsque des équimultiples quelconques de la pre-
mière et de la troisième, et d’autres équimnltiples quelconques de la seconde et de
la quatrième sont tels, que les premiers équimultiples surpassent, chacun à chacun,
les seconds équimultiples , ou leur sont égaux à la fois, ou plus petits à la fois.

7. Les grandeurs qui ont la même raison sont dites proportionelles.
8. Lorsque, parmi ces équimultiples’, un multiple de la première surpasse

un multiple de la seconde, et qu’un multiple (le la troisième ne surpasse pas
un multiple de la quatrième, on dit alors que la première a avec la seconde
une plus grande raison que la troisième avec .la quatrième.

9. Une proportion a [au moins trois termes.
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Io..Si autem tres magnitudines proportio-
nales sint, prima ad tertiam duplam rationem
habere dicitur, ejus quam ad secundam.

n. Si quatuor magnitndines proportionales
siut , prima ad quartam triplam rationem habere
dicitnr ejus quem ad secundal’n ; et semper dein-

ceps similiter quamdiu proportio exstiterit.
un. Homologæ magnitudinçs dicuntur , ante-

cedentes quidem antecedentibus , consequentes
vero consequentibus.

15. Alterna ratio est sumptio antecedentis
ad antecedentem , et consequenlis ad conse-
quentem.

I4. Inversa ratio est sumptio consequentis ut
antecedentis, ad antecedentem ut ad conse-
quentem.

I5. Compositio rationis est sumptio anllece-
demis cum conseque’nte tanquam unius ad ipsam

consequentem.
16. Divisio rationis est sumptio excessûs, quo

superat anlecedens consequentem, ad ipsam con-

sequentem.

Io. Lorsque trois grandeurssont proportionnelles, la première est dite avoir
avec la troisième une raison double de celle qu’elle a. avec la seconde.

n. Lorsque quatre grandeurs sont proportionnelles, la première est dite
avoir avec la quatrième une raison triple de celle qu’elle a avec la seconde,
et ainsi de suite, tant que la proportion subsiste.

I2. Les antécédents sont dits des grandeurs homologues aux antécédents; et

les conséquents, des grandeurs homologues aux conséquents. I
I5. La raison est alterne, quand on compare l’antécédent à l’antécédent,

et le conséquent au conséquent.

I4. La raisoa est inverse, quand on compare le conséquent comme antécé-
dent à l’antécédent comme conséquent.

15. Il y a composition de ’raison, quand on compare au conséquent l’an-
técédent avec le conséquent.

16. ll y, a division de raison, quand on compare au conséquent l’excès de
l’airtécédent Survle conséquent.
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t7. Conversio rationis est sumptio autoce-
dcntis ad excessum, quo superat antecedens cette

sequentem.

18. Ex æqualitate ratio est , pluribus existen- -

tibus magnitudinibus et aliis ipsis æqualibus
unmero , biais sumptis et in cèdent ratione ,
quando est ut in primis magnitudiuibus prima
ad ultimam, ita in secundis magnitudinibus
prima ad ultimam. Vel aliter. Sumptio extre-
marum per substractionem mediarum.

19. Ordinata proportio est, quando est aton-
tecedens ad consequentem ita antecedens ad

consequentem 5 est autern conscquens ad olim
quampiam , ita consequens ad aliam quampiam .

20. Perlurbataautem proportio est , quando
tribus existentibus magnitudinibus et aliis ipsis
æqualibus numero, fit, ut quidem in primis mag-

nitudinibus antecedens ad consequentem , ita in
secundis magnitudinibus antccedens ad conse-
quentem g ut vero in primis magnitudinibus

I7. Il y a conversion de raison, quand on compare l’antécédent a l’excès
de l’antécédent sur le conséquent.

I7. il y a raison par égalité, lorsqu’ayant- plusieurs grandeurs, et d’autres
grandeurs égales en nombre aux premières, et que ces grandeurs étant prises deux
hideux, et en même raison , la première grandeur des premières est à la dernière,
comme la première grandeur des secondes est à la dernière; ou bien, lors-
que l’on compare les grandeurs extrêmes, les moyennes étant retranchées.

19. La proportion est ordonnée, lorsque l’antécédent est au conséquent
comme l’antécédent est au conséquent, et que le conséquent est à un autre
conséquent quelconque, comme le conséquent est àÏun autre conséquent

quelconque. - 4
no. La proportion est troublée, lorsqu’ayant trois grandeurs et d’autres

grandeurs égales en nombre aux premières, il arrive que dans les premières
grandeurs l’antécédentest au c0nséquent, comme dansles secondes gran-
deurs l’antécédeut est au conséquent, et que dans les premières gnan-
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conslequens ad aliam quampiam , ita in secundis
magnitudinibus alia quæpiam ad antecedentem.

PROPOSITIO l.

Si Sint quotcunqne magnitudines quotcunque
magnitudinum æqualium multitudine , singulæ

singularum asque multiplices , quam multiplex
est una magnitudinum unius , tant multiplices
erunt et omnes omnium.

Sint quotcunque magnitudines A), FA quoi:
cunque magnitudinum E , Z æqualium multitu-
dine, singulœ singularum æque multiplices ; dico

quam multiplex: est sa ipsius E , tam multipli-
ces esse ont]; , l’Aripsarum E, z.

B
.1..-

A

--hmZ

U d ’E711 701p iman; in) woAAavrAéway 73 AB

A N705 B, uni 70 m 700 1- in. alpe, 377i! i0 71;

Quoniam enim æque est multiplex ABipsius E

ac l’Aipsius Z ; quot igitnr sunt in A]! magni-

deurs le consequent’est à une grandeur quelconque, comme dans les secondes
grandeurs une grandeur quelcanne est à un antécédent.

PROPOSITION PREMIÈRE.

Si l’on a tant de grandeurs que l’on voudra, égales en nombre à d’autres
grandeurs, chacune des premières étant le même équimnltiple de chacune des
secondes, une des premières grandeurs sera le même multiple d’une des
secondes que la somme des premières l’est de la somme des secondes.

Soient A13, TA (245) , tant de grandeurs qu’on voudra égales en nombre à
d’autres grandeurs E, z, chacune étant le même multiple de chacune; je dis
que AB est le même multiple de E , que la somme de AB et de ra l’est de la
somme de E et de z.

Putsque A8 est multiple de a, que rA l’est de z, il y aura dans sa autant
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AB m7660" in 75 E, 70001370: mati i1 75 TA
in: 707 Z. A131pn’0601 7è [Liv AB si; 70è 71,3 E ,us-

70’9» in 7è AH, HB, 7è (li TA si; 711i. 71; Z

in 7è r6, BA’ :0741 du i001 7è 7171390; 751

AH, HB 707 72.15801 751 T6, 6A9. Kati 5711i l’a-01

i07l 70 pi1 AH 75 E, çà Il r9 713 Z’ in: ips:

sur) 7è AH, r6 707; E, Z. Ami 7è 4570i J’ai

rirez»

7001 ini 7è HB 75 E, 1101i 7è 0A 75 2’ in

5p: Ml 70i H3 , 6A 707; E , Z3t 3001. ëpd iniv

i1 ,75 A3 in: 7:15 E, 70015701 irai i1 707; AB,
ra 3’00. 707; E, 1’ émvrAainov cipat i07i 7è AB

705 E, 700au70tvrAai010t :0711 sati 7è A3, TA
751 E, Z. 1515.1 ripa î 570010031, tel 7è ifîç.

tudines æquales ipsi E , tot suntet in FA æquo-
les ipsi Z. Dividatur A8 quidem in magnitudines

AH , HB æquales ipsi E , ipsa vero FA in ipsas
r0 , 9A æquales ipsi z ; crit utique æqualis mul-

titudo ipsarum AH, H3 mullitudini ipsarqm P9,

.613. Et quoniam æqualis est AH quidem ipsi E,

ipsa vero re ipsi Z; æqualis igilur et AH , ne

ipsis E , Z 5 propler eadem utique æqualis est Il!

ipsi E, et 9A ipsi Z ; æquales igitur et H8, 94
ipsis B, Z; quot igitur saut in A! æquales ipsi
E, lot sunt et in A3, FA æquales ipsis E, z;
quam multiplex igiturest A) ipsius E , tam multi-

plices erunt et A! , FA ipsarum E , z. Si igitur

quotcunque etc.

de grandeurs égales à E, qu’il y a de grandeurs égales à Z. Partageons A8 en

grandeurs égales à E, et que ces grandeurs soient AH, H8; partageons aussi
1A en. grandeurs égales à z, et que ces grandeurs soient r6 , en. Le nombre
des parties ra, en sera égal au nombre des parties AH, HB.,Mais AH est égal
à E, et r9 égal a z; donc la somme de AH et de re sera égale à la somme
de 1-: et de z. Par la même raison, ne est égal à E, et en 31.2; donc la somme
de H8 et de 9A est égale à la somme de E et de z. Il y a donc dans AB autant
de grandeurs égales à E, qu’il y a dans la somme de A8 et de m de grandeurs
égales à la sOmme de E et de z. Donc A3 est le même multiple de a que la
somme de A3 et ra l’est de la somme de E et de z. Donc, etc. ’
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HPOTAEIE g. PROPOSITIO Il.0

t n I a I V la! l . . . . .En" 711101701 J’107ep00 1011:1; 1,1 noAAœvrAaza-roy SI prima secundæ æque si; multiplex ac tertia

a. . .
mi 7p1’701 707aip700 , p (il 1100i 7167171701 d’œ’re’pou quartas , sIt autem et qumta secundæ asque mul-

1’00Ïz1; vroAAamAétnoy sa) c0’070]! 7e70Ép700’ sa) . tÎplel 3C sella quartæ ; et simul sumptæ prima

0017:6i1 m5701 un) gipsy-rap &UTQ’PGU ira-1’11; et quinte secundæ æque erunt multiplices ac

V n
007111 710AA017rA0i0101 mati 7p1’701 nazi 111701 70- tertta et sexta quartæ. -
7aÉp700.

N t t I a. a 1 Ilnpœ-roy 711p 70 A]! 191:1an 700 r 1001111; 10701

t P N710AA0t71A0Ë0101 1100i 7p1’701 70 Ali 7t70tp700 700

Prima enim A8 secundæ r æque sit multiplex

ac lertia AE quartæ Z , sit autem et quinta 8H

B HÙ --.-.-.-----..----.---
’31

tapît-1tuG

Z, :0701 J’i mi «1,017701 7è BH ûu7ip00 70:7 r secundæ P tuque multiplex ac sexta se quarta

.1 v t Iirisa; vroAAatvrAat’0-101 mi 111701 70 156 707ap700

a t ,
700 2’ A1710 371 tu) 001719i1 7175701 un 711171701

1-. 1 ,1 . I7è AH J’eun’pw 700 r hmm; 0070:1 710AA0tvrAat-

z; dico et simul sumptas primam et quintam
AH secundæ r æque fore multiplices ac ter-
tiam et sextam A9 ipsius Z.

q A I N0’101 111i 7p1’701 1101i 111701 70 A6 7t70tp700 700 Z.

PROPOSITION il.

Si la. première est le même multiple de la seconde que la troisième l’est de
la quatrième, et si la cinquième est le même multiple de la seconde que la
sixième l’est de la quatrième, la somme de la première et de la cinquième
sera le même multiple de la seconde que la somme de la troisième et de la
sixième l’est de la quatrième.

Que la première AB soit le même multiple de la seconde r que la troisième
Ali l’est de la quatrième z, et que la cinquième BH soit le même multiple de
la seconde r que la sixième se l’est de la quatrième z; je dis que la somme
de la première et de la cinquième AH sera le même multiple de la seconde
r que la somme de la troisième et de la Sixième ne l’est de la quatrième z.

31
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15ml 7e’tp 30021:1; i07i 710AAavrA0is-101 7è AB

7017 T nazi 7è A15 7017 2’ in. alpe: irriv i1 71:3 AB

[4074611’ l’a-st 71:5 T, 70001570: ml i1 703 AE in

75 Z. Aui 7è cul-rai (N nazi 30a iniv i1 7417 EH
7000 743 T, 700-43711. tuai i1 71:5 ne 700L 7g; Z’ 30a.

tu Il Nripa i07i1 31 3A1; 711 AH 10a 743 r, 70000071 ml

n Il Ai1 :Ap 753 A9 in 70) 2’ 5017A0i0101 apr: i071

1-. . A7è AH 700 r, www-ruminoit :0751 mi 7o

a Il a 1
A6 700 Zt ne.) 00171931 apis" 71707701 au mp-
07701 7è AH &07e’p00 7017 r imita; i070" 710AAat-

" r1 t r«A1101» au) 7p1’70lxui 111701 70 A6 7s71tp700

Q A N N A A . 14700 Z. En upas WPHTN, m1 7a: 050;.

Quoniam enim æque est multiplex .411 ipsius

r ac A! ipsius z ; quot igitur sunt in A! mag-
nitudines æquales ipsir’ , tot et in A! æquales

ipsi Z. Propter eadem utique et quot sunt in EH
æquales ipsi r, tot et in E6 æquales ipsi Z ; quot
igitur sunt in totâ AH æquales ipsi 1’ , tot et in

totâ A6 æqu’ales ipsi z; quam multiplex igitur

est AH ipsius F , tain multiplex erit et A6 ipsius

Z 5 et sium] sumptæ igitur prima et quinta AH
secundæ P taque crunt multiplices ac tertia et
sexta A6 quarta: z. Si igitur prima , etc.

Puisque AB est le même multiple de r que ME. l’est de z , il y a dans A)
autant de grandeurs égales à r qu’il y a dans AE de grandeurs égales à 42. Par
la même raison , il y a dans BH autant de grandeurs égales à r qu’il y a dans
ne de grandeurs égales à Z. Il y a donc dans la grandeur entière AH autant
de grandeurs égales à r qu’il y a dans la grandeur entière ne de grandeurs
égales à z. Donc AH est le même multiple de r que ne l’est de z ; donc
la somme de la première et de la cinquième AH sera le même 111131,in de la
seconde r que la somme de la troisième et de la sixième ne l’est de la
quatrième z. Donc, etc.
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Inpor A tu: 7.

n h a!Bain "pan-w ùu’rïpou imita; p woAAawÀaËo’tor

la? 791’707 7t7cip70u, A1199? (N larcin; 707w:-

N t .L tu
’I’Âd’d’ld 7cv 7rpa’7ou nui 7pi7ou’ un) être!) 7m

l e l c I s I IlAnçûurœr surnpov mat-repu "au; une: rol-

l l l N I l l Nlamineur, 7o par 7cv anpou, 70 û 7cv T!-
7ép7ou.

A. æ Ümima-or 7&9 7è A «Peu-ripa!) 7cm B laina; erra

vroAÀuwAaînov un) 791’701 75 r 7:74pm) 7017

A, mal ciÀn’çOugôv A, r latin; vroAÀamAéa’m

l7a El, He’ Abat 374 int’m; in? rouennai-

i a. a. ’ne?! 79 El 700 B un) 7è HG 7cv A.

PROPOSITIO III.

Si prima secundæ æque ait multiplex ac ten-
Utia quartas, sumantur autem æque multiplices

primæ et tertîæ ; et ex æquo sumptarum utra-
que utriusque æque crit multiplex , altera qui-
dem secundæ , altera vero quartæ.

Prima enim A secundæ B æque sil multiplex

ac tertia P quarta! A , et sumantur ipsarum AI, P

æque multipliccs EZ , ne; dico æque essemul-
tiplicem HZ ipsius B ac H9 ipsiusÎA.

a K z H A eA.-.- 5-...-â... l A O

I l15ml 71;? latin; t’a-ri noAÀawÀaczor 7o El

A: p ’ Nun A un) 7è H9 70:7 P au: 59a: Étui tu 7l,»

l N A. N
El in. 75.: A, TOU’du’Td’ nul t’y 7g» He l’a-a

75 F. limpides 75 pèr3 E2 si; ni. 79; A [409’911

Quoniam enim æque est multiplex Il ipsius
A ac H9 ipsius F 5 quot igitur sunt in Ez æqua-

les ipsi A , tot et in H0 æquales ipsi P. Di-
vidatur Hz quidem in maguitudines ipsi A æqu-

PROPOSITION Il].

Si la première est le même multiple de la seconde que la troisième l’est
de la quatrième , et si l’on prend des équimultiples de la première et de la
troisième, le multiple de la première sera, pair égalité, le même multiple de
la seconde que le multiple de la troisième l’est de la quatrième.

Que la première A soit le même multiple de la seconde B que la troisième
r l’est de la quatrième A; prenons les équimulliples 152,119 de A et de r,- je
dis que El est le même multiple de B que He l’est de A.

Puisque El est le même multiple de A que ne l’est de r, il y a dans El
autant de grandeurs égales à A qu’il y a dans ne de’gr’andeurs égales à r. Di-
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in: 7è EK, K1, 75 (il ne si; 7è 703 T in: ni.
HA, Ae’ 5’071: N4 3’707 75 0770790; 75v 15K,

KZ 7g; mûries: 787 HA, A6. Rai inti 1015m:
in) noÀÀawAaÏwor 75 A 708 B uni 75 r 706

A. in! 51’ 75 ,ulr 13K 743 A, 75 fi HA 71,3 I"
Ïfd’llç à”): in) woAÀtwAainov 75 EK 703 B Ml

75 HA 705 A. Anal 7è 467:5 N mincie-ri 70A-

ÀanAaiflov 75 Il 7017 B a) 75 A9 705 A.

Emi 050 7957095513 5307590!) 70:7 B huila;
in) rouvraie-Jay ml 7pi7ov 75 HA 7t7aip70u
70:7 A’ in) Il lai m’ymov 75 K2 ûu’n’pou 705

B imita; wozàawhiwov ami in!" 75IA9 7t7at’p-

701J 705 A’ mati 70071951! ripa: wp570v mati wirvrnv

l a
7o El &Ufl’pou 7cv B laina; in) noÀAavrAairnov

les EK , K2 , ipsa vero H9 in magnitudines ipsi P

æquales HA, A9 5 eritutique æqualis multitudo
ipsarum EX, KZ multitudini ipsarum HA, A9. Et
quoniam æque est multiplex A ipsius B ac P ipsius

A; æqualis autem DE quidem ipsi A, ipsa vero HA

ipsi P 5 æque igitur est multiplex Ex ipsius B se
HA ipsius A. Propter eadem inique æque est mul-

tiplex xz ipsius B ac A0 ipsius A. Quoniam

igitur prima 5K secundœ B æque est multiplex ac

tertia HA quartez A 5 est autem et quints xz se-
cundæ B æque multiplex ac sexte A0 quartæ A;

et simul sumptæ igitur prima et quints E2 se-
cundæ B æque sunt multiplices ac tertia et
sexta H9 quartæ A. Si igitur prima, etc.

. f, l Nnui 7Pi70! mati emmy 7o H6 7t7at’p70u 7cv A.

liait aï a fr (3707 Inti 7è Ë 17;.P P ’

visons E2 en grandeurs égales à A, et que ces grandeurs soient EK , x2 ;
divisons ne en grandeurs égales à r , et que ces grandeurs soient HA, A6.
Le nombre des parties Ex, K2 sera égal au nombre des parties HA, A9. Et
puisque A est le même multiple de B que r l’est de A , que EK est égal à A ,
et HA égal à r , la grandeur EK est le même multiple de B que HA l’est de A.
Par la même raison, K2 est le même multiple de i3 que A9 l’est de A.
Et puisque la première 5K est le même multiple de’la seconde B que la troi-
sième HA l’est de la quatrième A , et que la cinquième KZ est le même mul-
tiple de la seconde B que la sixième A6 l’est de la quatrième A , la somme
de la première et de la cinquième , qui est Hz , sera le même multiple de la
seconde B, que la somme de la troisième et de la sixième , qui est H6 , l’est
de la quatrième A(2. 5). Donc , etc.-
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PR OPOSlTIO 1V.

Si prima adssecundam camdem habcat ratio-

nem quam lertia ad quartera; et arque multi.-
pliccs prima:un etilertiæ ad æque multiplices
secundæ et quartæ , juxtziquamvis multiplicatio-
nem , eamdem habebunt rationem inter se com-

paralæ.

Prima enim A ad secundam Beamdem lIabeat

rationem quam tertia P ad quarlam A , et su-

lb, lN

ZlGlD

75 A, rial oiÀn’Qüæ 7:37 [45v A , r irait"; 770M;-

wAat’enat 7è E, Z , 757 Il B , A JAN: ai Ë7uxw

imbu; noAMîAaÉa-m 7è H , 6- A5700 371 i77le

E l l l FI d l la»; 7o E 7ms; 70 H, une); 70 Z 7rp0; 7o e.
EÏM’tpôw yaipçây ,uiy E , Z itéra; 70ÀÀa7rAai-

en: 7è K, A, 7:37 fi H, e in: il 17094299

I timita; noManÀau-m 7a M , N.

PROPOSITION

mantur ipsarnm quidem A , F tuque mnltiplices

E , Z , ipsarum vcro B , A aliæ ulcnnqne æquo

multipliccs H , 6; dico esse ut E ad H, ita z
ad O.

Sumantur enim ipsarum quidem E , Z æquc
multipliccs K, A , ipsarum vcro H, 6 aliæ ut-
cunque multiplices M , N.

Si la première a avec la seconde la même raison que la troisième avec
la quatrième, des équimultiplcs quelconques de la première et de la troisième
comparés à des équimultiples qUelconques de la seconde et de la quatrième,
auront entre eux la même raison.

Car que la première A ait avec la seconde B la même raison que r avec A , pre-
nons des équimultiples quelconques E , z de A et de r, et d’autres équimultiplcs
quelconques H, e de B et de A; je (lis que E est à H comme z est à a.

Prenons des équimultiplcs quelconques K , A de E et de z, et d’autres équi-
multiples quelconques M , N de H et de 6.
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705 A, 75 il z 705 r, sati tiMmau 7531 E, Z
irrita; vroÀÀawrÀaimat 7è K , A’ braira; ripas in)

vroMatæÀaia-m 75 K 705 A aux) 75 A 705 1". Aral

75. ati’rè d’5 irrita; irri mAÀatvrÀainay 75 M 705

B nazi 75 N 705 A. Kali inti in" (:3; 75 A 71”05;

75 B 05700; 75 1’ "P5; 75 A, x15 ci’Aumau 750

[457 A, r irai"; vraMzwÀaia-Iat 7è K, A , 750

Et quoniam æque est multiplex E quidem ipsius

A , ipsa vero z ipsius r , et sumptæ suntipsarum
E , Z æquo multiplices K, A 5 æquo igitur est
multiplex. x ipsius A ac A ipsius P. Prnpter eau
(lem utique tuque est multiplex M ipsius B ac
N ipsiuyA. Et quoniam est ut A ad B ita r ad
A, et sumptæ sunt ipsarum quidem A , r æquo
multiplices Il, A , ipsarum veto! ,- A dia: utcunv

........-.... ----...... 1...;A ra- ïL...- â...-M N«il B, A in; ai in»! ici-oint; WDÀÂGWÀÉŒIGITÈ

M, N’ si a’t’pat limpixu 75 K 705 M , 57npixu

ml 75 A 705 N’ un.) si i707, iras" nazi d’inn-

709, 3547700. Karl irrl 7:5. [Liv K, A 7037 E, Z
t’a-du; vraMatvrÀaictat3, 7è J5 M, N 75v H, e
ÉÂÂG ai. :7575" itéra; vroMatvrÀaiwa.’ :0710 il"

à; 75 E 71’950 75 H, 057w; 75 Z 795; 75 e. Baie

.1 in N t f w4P! "P0707, Il! Ta QEMCo

que æquo multiplioit: M , Il 5 si igitur saperait
x ipsam M , superat et A ipsam N; et si æqualis ,

æqualis ; et si minor , minor. Et sunt I, Il qui-
dom ipsarurn E , z æquo multiplices , ipsæ vero

M , N ipsarum H , enlia: utcunque multipliccs 5

est igitur ut E ad B , ita Z ad 0. Si igilur

prima , etc. .
I

Puisque E est le même multiple de A que z l’es; de 1-, et que po" a Dm

des équimultiples K, A de E et de z, la grandeur K est le même multiple de p
A que A l’est de r (5. 5). Par la même raison, M est le même multiple ’ de
B que N l’est de A. Et puisque A està B comme r est à A, que l’on a pris des
équimultiples quelCanues K , A de A et de r, et d’autres équimultiples que]-

conques M, N de B et de A, six surpasse M, A surpasse N ;’si K est égal à
M, A est égal à N , et si K est plus petit que M, A est plus petit que N (défi 5. *).
Mais É , Asont des équimultiples quelconques de 1-: et de z, et M, N d’autres
équimultiples quelconques de H et de e; donc E est à H comme z est à a
(déf. 6. 5). Donc , etc.
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COROLLAR’IUM.

Quoniam igitur ostensum est, si superat K ip-

sam M , superare et A ipsam N; et si æqualis ,
æqualem; et si minor, minorcm; manifestnm
est et si M superat K, superare et N ipsam A; et
si tequalis , æqualom; et si minor, minorem; et
propter hoc erit et ut H est ad E , ita 9 ad z.
Ex hoc utique manifestum est, si quatuor magni-

tudines proportionalcs sunt , et inversione pro-
portionalos fores

PROPOSITIO V.

p Si magnitudo magnitudinis æque sil multi-
plex ac ablata ablatæ , et reliqua reliquæ æquo

crit multiplex ac multiplex est tata totius.

COROLLAIRE.

Puisqu’il a été démontré que si K surpasse M, A surpasse N; que si K est
égal à M, A est égal à N, et que si K est plus petit que M , A est plus peut
que N, il est évident que si M surpasse K, N surpasse A j que si M est égal
à K, N est égal à A , et que si M est plus petit que K, N est plus petit que
A ; par conséquent H est à E comme e est à z. De la il est évident que si
quatre grandeurs sont proportionnelles , elles seront encore proportionnelles
par Inversmn.

PROPOSITION v. ,
Si une grandeur est le même multiple d’une grandeur que la grandeur re-

tranchée, l’est de la grandeur retranchée , le reste sera le même multiple du
reste que le tOut l’est du tout.
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Magnitudo enim A8. magnitudinis FA æquo

sit multiplex ac ablata AS. ablatæ n; dico
et reliquam EB reliquœ ZA æquo fore multipli-

rem ac multiplex est tota An totius FA.

Quam multipleî enim est A]; ipsius P2 , tam

multiplex fiat et en ipsius PH.
Et quoniam æquo multiplex est A! ipsius F3

ac en ipsius HF; æquo igitur est multiplex
Ai. ipsius FZ ac AB ipsius HZ ; ponitur au-
tem æquo multiplex AE ipsius P2 ac A8 ipsius
FA; æquo igitur est multiplex A3 titriusque

ipsarumHZ, FA,- æqualis igitur HZ ipsi FA. Com-

muuis auferatur FZ ,reliquaigiturHF reliquæ A2

est æqualis. Et quoniam æquo est multiplex
A17. ipsius P2 ac V E8 ipsius Hi”, æqualis autem

ipsi HI’ ipsa 42; æquo igitur est multiplex
Ai ipsius [’Z ac en ipsius ZA. Æque autem
pô’nitur multiplex A2 ipsius PZ ac A]! ip-
sius FA; æquo igitur est multiplex 23 ipsius

Que la grandeur au soit le même multiple de la grandeur ra que la gran-
deur retranchée 48. l’est de la grandeur retranchée Il ; je dis que la grandeur
restante en sera le même multiple de la grandeur restante 2A que la grandeur
entière AB l’est de la grandeur entière m. I

Que AE soit le même multiple de rz que En l’est de rH. .
Puisque AH est le mêmemultiple de rz que EB l’est de Hr, A15 est le même

multiple de rz que AB l’est de Hz(I. 5). Maispl’on a supposé que AE est le
même multiple de rz que AB l’est de ra; donc AB est le même multiple de
Hz et de ra; donc HZ est égal a r0. Retranchons la partie commune rz ; le
reste Hr Sera égal au reste A2. Et puisque AE est le même multiple de r2
que EB l’est de Hr, et que 2A est égal à tu , A15 est le même multiple de rz
que en l’est de ZA. Mais on a supposé que AE est le même multiple de rz
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2A ac AB ipsius FA; et relique igitur E3 reli-
quæ 2A æquo crit multiplex ac multiplex est
tota 48 totiusl FA. Si igitur maguitudo, etc.

PROPOSITIO Vl.

Si duæ magnitudines duarum magnitudinum
æquo sint multiplices , et ablatæ quædam earum-

dom æquo sint multiplicos; et relique iisdem
vel æquales sunt, vol æquo earum multiplices.

Duæ enim magnitudines A3, FA duorum
magnitudinum E, Z æquo oint multiplioes , et

ablatæ AH , P6 oarumdem E , z æquo sint
multiplices ; dico et reliques H3 , 9A ipsis E , z
vol æqualos esse , vol æquo oarum multi plices.

que AB l’est de rA ; donc en est le même multiple de 2A que A3 l’est de ra;
donc la grandeur restante sa sera le même multiple de la grandeur restante 2A
que la grandeur entière AB l’est de la grandeur entière TA. Donc, etc.

PROPOSITION Vl.

Si deux grandeurs sont des équimultiples de deux grandeurs, et si certaines
grandeurs retranchées sont des équimultiples des dernières, les grandeurs res-
tantes seront égales à ces dernières , ou des équimultiples de ces dernières.

Que les deux grandeurs A8, ra soient des équimultiples des deux grandeurs
in , z, et que-les grandeurs retranchées AH, ne soient des équimultiples de la
et de z; je dis que les grandeurs restantes HB , 9A sont égales aux grandeurs
E, z, ou des équimultiples de ces grandeurs.

32
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Sit enim primnm HB ipsi E æqualis; dico et
0A ipsi Z æqualem esse. Ponatur enim ipsi Z
æqualis rx.

Et quoniam æquo est multiplex AH ipsius E

ac Peipsius Z, æqualis autem H8 quidem ipsi
E, ipsa vcro K? ipsi Z; æquo igitur est mal-
tiplex A]! ipsius E ac K6 ipsius Z. Æque
autem ponitnr multiplex ABipsius E ac PAip-

.A H R A H B15 r e A L-r-g n *9-- g- A

E E i.z z- . ’75 FA 705 Zt imita; 05’900 5075 roAÀmrÀaiflav

75 K6 705 Z, nazi 75 TA 705 Z. livrai 057 inci-
70907 75; K8, TA 705 Z laina; i075 vraÀAatvrAai-

07070 7707 0591. i075 75 K6 705 TA. K01757 059p-

9tia-300 75 reo A00757 «5’90: 75.KT A017"; 7,55 GAI

5’707 50’77’7. AM5. 755 Z 75 K1?3 50757 i707’ ne.) 75

9A 0591705 Z i507 571474. 00:70 ai5 75 HB 77,5 E
l’a-07 i775, nazi 75 6A 7707 5’071: 705 Z.

0940100; ahi àiEopw 57a n57 "canut-Minus?
75 HB 705 E, 700-40707.7A050707 50’710 nazi 75 0A

705 Z. E057 «5’94 N0 tapie», nazi 705 555;.

sius Z ; æquo igitur est multiplex K0 ipsius Z ac

FA ipsius Z. Et quoniam utraquo ipsarum
K9, FA ipsius Z æquo est multiplex; æqualis
igitur est K6 ipsi FA. Communis auferatur
P9; reliqua igitur IF reliquat: 9A æqualis est.
Sed ipsi Z ipsa K? est æqualis; et 0A igitur
ipsi Z æqualis est. Quare si HB ipsi B æqualis
est, et 9A æqualis orit ipsi Z.

Similitor utique ostendemus et si multiplex est

HB ipsius E, multiplicem fore et magnitudi-
nom 9A ipsius Z. Si igitur duæ , etc.

Premièrement, que H8 soit égal à E; je dis que en est égal a z. Faisonsrx
égal à z.

Puisque AH est le même multiple de E que r9 l’est de z , que HB est égal
à E, et Kr égal à z, A8 est le même multiple de E que K9 l’est de z (a. 5).
Mais on a supposé que AB est le même multiple de E que rA l’est de z ; donc K9
est le même multiple de z que rA l’est de z. Et puisque les grandeurs K9, rA sont
chacunele même multiple de z , K9 est égal à ra. Retranchons la partie commune
r6 ; la grandeur restante Kr sera égale à la grandeur restante 6A. Mais Kr est
égal à a; donc 9A est égal à z ; donc si HB est égal à E, 6A sera égal à z.

Nous démontrerons semblablement, que si HB est un multiple de E, la grandeur
6A sera le même multiple de z. Donc, etc.
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PROPOSITIO V11.

Æquales ad eamdem eamdem barbent ra-
tionem , et eadem ad æqualcs.

Sint æquales magnitudines A , B , alia autan:

quælibet magnitudo r 5 dico utramque ipsarum
A, B ad r habcre eamdem rationem, et r ad
utramque ipsarum A, B.

Sumantur enim ipsarum A, B quidem æque
multiplices A, E, ipsius vero P alla utcunque
multiplex Z. I

l

Quoniam igitur æqne est multiplex A ipsius
A ’ac E ipsius B , æqualis autem A ipsi B ;æ-

qualis igitur et A ipsi E. Alia vero z ipsius-P i
utcunque multiplex; si igitur superat A ipsam
z, superat et E-ipsam Z 5 et si æqualis, arqua-V

PROPOSITION VIL

Des grandeurs égales ont la même raison avec une même grandeur, et une
même grandeura la même raison avec des grandeurs égales. i z

Soient les grandeurs égalent , B, etr une autre grandeur quelconque; je
dis que chacune des grandeurs A , B a la même raison avec r , et que r a la
même raison avec chacune des grandeurs A , B.

Prenons des équimultiples quelconques A, E de A et de B, et un autre mul-
tiple quelconque z de r.

Puisque A est le même multiple de A que E l’est de B , et que A est égal à
B, A est égal à E. Mais z est un autre multiple quelconque de r; donc, si A
surpasse z , B Surpasse z ; si A est égal à z , E est égal à z ; et si A est plus peut
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lis; et si miner, miner. Et sunt quidem A, E
ipsarum A, B æque multiplices, ipsa vero z
ipsius r alia utcunque multiplex est 3 est igitur

utAadP, itaBad l".
Dico autem et r ad utramque ipsarum A ,

B eamdem habere rationem. i

Iisdcm enim constructis, similiter utique os-

tendemus æqualem esse A ipsi E,- alia vero
quædam Z; si igîtur superat z ipsam A , su-
perat z et ipsam E 5 et si æqualis, æquaIis 5 et si

miner , miner. Et est z quidem ipsius r mu].
tiplex ; ipsæ autemA , E ipsarum A , B aliæ ut-
cunque æque multiplias; est igitur ut 1’ ad
A , ita P ad B. Æqnales igitur , etc.

. que z , B est plus petit que z. Mais A , v E sont des équimultiples quelconques
de A et de B , et z est un autre multiple quelconque de r 5 donc A est à r
comme B est à 1" (défi 6. 5).

Je dis aussi que r a la même raison avec chacune des grandeurs A , B.
La même construction étant faite , nous démontrerons semblablement que A

est égal à E; mais z estun autre multiple quelconque; donc si z surpasse A , z sur-
passes ; siz est égalàA, z est égal a E, et si z est plus petit que r , z est plus
petit que E. Mais z est un multiple de r , et A , E sont d’autres équimultiples
quelconques de A et de B; donc r est à A comme r est à B (déf. 6. 5). Donc, etc.
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PROPOSITXO VIll.

Inæqualium magnitudinum, major ad camdem

majorem rationcm babet quam miner; et ea-
dem ad minot-cm majorem rationem habet
quam ad majorem.

Sint inæquales magnitudines A3, 1’, et si!

major A8, alia vcro utcunque A; dico A3 ad
A majorem rationcm habere quam P ad À , et
A ad F majorem ralioncm habcre quam ad A8.

Quoniam enim major est A3 ipsâ r, pona-
tur ipsi P æqualis RE, miner utique ipsarum
Ali, En multiplicata, crit aliquando ipsâ A major.

Sit primum An miner ipsâ en, et multiplia:-
tur An, et si: ipsius multiplex 2H major

PROPOSITION VIH.

Deux grandeurs étant inégales, la plus grande a avec une même grandeur
une plus grande raison que la plus petite, et une même grandeur a avec la
phis petite une plus grande raison qu’avec la plus grande.

Soient les grandeurs inégales A3, r; que AB soit la plus grande , et que A soit
une autre grandeur quelc0nque ; je dis que An a avec A une plus grande raison
quer avec A, et que A a avec r une plus grande raison qu’avec A8.

Car puisque Ah est plus grand que r, faisons DE égal à r ; la plus petite des
grandeurs AE , E3 étant multipliée , deviendra enfin plus grande quem (déf. 5. 5).

Que As soit d’abord plus petit que en; multiplions 21E, que son multiple
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ipsâ A, et quam multiplex est 2H ipsius A2,
tam multiplex fiat et HG) quidem ipsius En,
ipsa vcro K ipsius F; et sumatur ipsius A
dupla quidem ipsa A , tripla vero M, et
deinccps unI’l major quoad sumpta multiplex

quidem fiat ipsius. A, primum vero major
ipsâ K. Sumatur, et sit N quadrupla quidem
ipsius A, primumyero major ipsà K.

AE Bz H aT’ K 9.-...M.--------N

.

En) 050 73 K 70:7 N "pains; Écrit! i’ÀdTTW,

73 K Épa. 705 M 03x in" :ÀÆTTOV. in) in;
imbu; in) 70AA0t7rÀ0t’nav 73 2H 703 AIE :0013

73 ne 705 E8, t’a-aira; 4p: in) noÀÀMrÀaÉenov

73 2H 7017 AIE 1013 73 le 706 A8. 10’051"; Je,

N i Nin: roAAmrAénav 73 2H. 70v AE inti 70 K 700
r. Intel; in: 3073 vroMmrAat’a’nr 73 ze 703 AB,

".3731 706 P 703 le, K 0’t’F00 703v AB, r invita;

I I u Ï X30-73 7:0ÀÀ17rÀ0ta-I0t. 110041! , bru t’a-05101; :070 WOÂ-

Quoniam igitur K ipsâ N primum est miner,

ipsa K igitur ipsâ M non est minor. Et quoniam

æque est multiplex ZH ipsius AE ac H0 ip-
sius El! , æque igitur est multiplex ZH ipsius
A! ac 29 ipsius A3. Æque autem est multiplex

2H ipsius AE ac K ipsius P; æque igitur est
multiplex 26 ipsius An ne; ipsius r; ipsæ ze ,
K igitur ipsamm A8, r arque sunt multiplices.
Rursus, quoniam æque est multiplex HO ipsius

2H soit plus grand que A, et que He soit le même multiple de En, et K le
même multiple de r4, que 2H l’est de AE. Prenons la grandeur A double de

in , la grandeur M triple de A , et ainsi de suite , une fois de plus , jusqu’à ce que le

multiple de A deviène pour la première fois plus grand que K. Prenons ce
multiple ; que N , quadruple de A, soit plus grand que K, pour la première mis.

Puisque K est pour la première. fois plus petit que N, la grandeur K n’est pas
plus petite que M. Mais 2H est le même multiple de AE que ne l’est de E8; donc
2H est le même multiple de AH que 29 l’est de AB(I. 5). Mais 2H est le même

. multiple de AE que K l’est de r; donc le est le même multiple de AB que K
l’eSt de r ; donc ze ; K sont des équimultiples de AB et de r. De plus, puis-
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lancina! 73 He 705 EB 10:3 73 K 705 r, 770v d’3

73 EB 75 l” 770v d’un. 10:3 73 K 75 H8. T3 à

K 705 M 05; in" ËÀ00770V’ 053v 03,300 73 H9

705 M 3547731! 3771. MtîZw IN 734 2H 705 A’

35.07 01,001 73 ze mvapçon’pav 757 A , M pilau

in". AÀÀ03 WVÆMÇDITIPa 703 A, M 71:5 N 30’737

l’ont 3701331,th 73 M 705 A 7pnrÀ0ino’v 3071,

curœMtinpat d’3 703 A , M 705 A in) 7t7p0wrÀ03-

0’103, 3773 33 x43 73N 705 A 7e7pa7rÀ030-50vt rur-

uptpo’npat «zip; 703 M, A 753 N in: iniy. AAA03

73 ze 75v A, M [LI’ÎÇW iniv5’73 ze cipat 705 N

5701039501, 73 d’3 K 705 N 05x 5:72pe’xu. K01) in:

703 [1.39 ze, K 757 A3, T 1703311; roAAawMÊa-m,

73 à? N 705 A 0150.0 3 in» :70ÀA0t7rÀ0i0’10w 73

AB 1p: «p3; 73 A perfora A370v 3x0: 5770p 73

1’ 7rp3ç 73 A.

A1700 J’ai 371 un) 73 A 7rp3ç 73 r [LGIICOI’Œ

A3701! 32,01, site]: 73 A 7:93; 73 AB. A

TGV 703p 457037 un70ta-xwuae’v7wy, 3,4014»;

ùifopw, 371 73 ,u.3v N 705 K ÔthËxu, 73 d’3

N 705 2.65 0594577015035". K00) 3’77: 73 ,uiy N 705 I

A vroîthtvrîtaiwov, 703 d’3 le, K 757 AB , r in;

03 575x" 20-03101; 7:0ÀÀ0t7rA0t’0’10t’ 73 A aipn 71”03; 73

T [infant A3707 3x01, sirop 73 A "p3; 70 AB.

153 ac K ipsius P, æqualis autem en ipsius
r; æqualis igitur et K ipsi H9. Ipsa vero K ipsâ

M non est miner; non igitur H6 ipsà M miner
est. Major autem 2H ipsâ A; tota igitur ze
utrisque simul A. M major est. Sed utræque
simul A, M ipsi N suut æquales , quandoqui-
dem M ipsius A est tripla , utræque autem
simul A , M ipsius A sunt quadrupla: , est
vero et N ipsius A quadrupla, utræque simul
igitur M, A ipsi N æquales sunt. Sed 26 ipsis
A, M major est; 29 igitur ipsam M superat.
K vero Ipsam N non superat. Et sunt ipsas qui-
dem 29, K ipsarum A8 , Pæque multiplices , ipsa

vcro N ipsius A alia utcunque multiplex; A3 igi-

tur ad A majorcm rationem habct quam r ad A.

Dico autem et A ad P majorcm rationcm
haberc , quam A ad A8.

lisdcm enim constructis , similiter ostende-
mus, N quidem ipsam K superare, N vero ip-
53m ze non superarc. Et est N quidem ipsius
A multiplex, et ipsæ 29, K ipsarum A3, P
aliæ utcunque æquo multipliccs; A igitur ad P
majorem rationem habct quam A ad An.

que ne est le même multiple de EB que. K l’est de r , et que E8 est égal à r
ne est égal à K. Mais K n’est pas plus petit que M; donc He n’est pas plus peul

que M. Mais 1H est plus grand que A ; donc la grandeur entière le estplus grande
que A et M pris ensemble. Mais A , M pris ensemble sont égaux à N, puisque M est
triple de A, que A , M pris ensemble sont quadruples de A, et que N est quadruple
de A, les grandeurs M , A’prises ensemble sont égales à N. Mais le est plus
grand que A, M; donc le surpasse N. Mais K ne surpasse pas N, et le, K
sont des équimultiples de AH et de r, et N est un autre multiple quelconque
de A ; donc AB a une plus grande raison avec A, que r avec A (défi 8. 53.

Je dis de plus que A a une plus grande raison avec r que A avec Ait.
Ayant fait la même construction, nous démontrerons semblablement que N

surpasse K, et que N ne surpasse pas le. Mais. N est un multiple de A , et
26, K sont dautres équimultiples quelconques de AB et de r; donc A a une
plus grande raison avec r que A avec AB (dé-f. 8. 5).
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AM3 3’13 73 A15 705 1531.0661! 3,771.17’ 73 333

35477071 73 EB 7roAAavrÀ0ta-102C3pwor 3,77111 7’073

705 AFETCM’. HtwoÂÀavrÀIzflaia’Ôw, 101337700 73 ne

æoAAavrÀuÏnov p.37 705 E3, puîËoy d’3 705 A’

1013 han-Minuit! 3771 73 H6 705 EB , 707000701.-
71’À0t’710v 727033701 100:3 73 [4.3V 2H 705 Ali , 73 d’3

K 705 F. Opoiuç N 33150,40? 371 703 le, K 7131

AB, r imbu; 30-73 7:0ÀA17rÀ0i0’102. Rai unifia

t n. I3,1401’uç .73 N roÀAavrÀaitnor puy 700 A, 7rpto701ç

A 1 I t(Pi 14:12:01! 705 ZHr and" 771A19 70 2H 705 M [Mi

q t t 01hanap 01110013, gazer 3’: 70 ne 705 At oÀov

.1 a. I r«p0: 73 ze 700v A, M 70070771 705 N umps’xu ,

A C î73 33 K 700 N 05x umpixtt, IWUN’KIP ne) 73

Â I lZH luiroit or 705 H6, 70u7w71 70 K, 705 N

Ï f I N Ï I 9 a N011x umpexu. K41 aucun); xa7u07l0u marre;

n. r ; 1 t t I a. y701; 07001.00 TlPleOfMV 7M 0770331517. To011 apis.

’ I N b d Nemmy , un 701. lE’N.

Sed et AEipsâ EB major sil; miner en utique
multiplicata, crit aliquando ipsâ A major. Multi-

plicctur , etsit H0 multiplex quidem ipsius En ,

major veto ipsâ A ; et quam multiplex est
ne ipsius En, tam multiplex fiat et 2H quidem
ipsius AE, ipsa vero K ipsius 1’. Similiter utique

ostendcmus ipsas 20, K ipsarum A3, P æque*
esse multiplices. Et sumatur similiter N multiplex

quidem ipsius A, primum vero major ipsà 28;

H 0

quarc rursus 2H ipsâ M non minor crit , major

autem He ipsi A; tota igitur ze ipsas A, M,
hoc est N superat, K vero ipsam N non su-
perat, quandoquidcm et 2H quæ major est ipsâ

H0 , hoc est ipsâ K , ipsam N non superat. Et
similiter subsequentes saperiora absolvemus de»

monstrationem. Ergo inæqualium, etc.

O

Mais que AE soit plus grand que En ; la plus petite grandeur EB étant multipliée
deviendra enfin plus grande que A (déf. 5. 5). Qu’elle soit multipliée, et que

He soit un multiple de EB plus grand que A, et que 2H soit le même
multiple de AIE , et K de r, que ne l’est de en. Nous démontrerons
semblablement que ze, K sont des équimultiples de An et de r. Prenons sem-
blablement un multiple N de A qui soit plus grand pour la première fois que
2H; 2H ne sera pas plus petit que M. Mais ne est plus grand que A; donc
la grandeur entière le surpasse A, M pris ensemble, c’est-à-dire N. Mais K
ne surpasse pas N , parce que 2H étant plus grand que He , c’est-à-dire que K, ne
surpasse pas N. Et conformément a ce qui a été dit auparavant, nous achèverons 4
la démonstration. Donc, etc.
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nPOTAzlz 6’.

’ N N l î I I l l Il !Ta vrpo; To auna 70v sarrau examen Andy,

y a r a I a t a I 9 t t ason aÀÀnÀotç env mu 7rpcç a To au" 70v au-

- I si I s N I ’» aTu exu Ann , sauva: in: émus Ml; ter-rit”. I

I c t r I a. s I IEn?!» 7:9 maurepoy 1m A, B 7rpoç 70 r 10v

a t r1 v s x N IInn-w Àôyar N’y.) on mon, en) To A au.» B.

I l l î A f I a. IEn 7:1? p.11, aux av enwnpav un: A, B 7170;

a t a ’2’ si f fil ilTo r 76V crû-rap 6129 A6701" 9x2: A? nov apr:
î a l ’ a.un: To A au,» B.

PROPOSITIO 1X.

Quæ ad eamdcm camdem habent rationem ,
æquales inter se sunt; et ad quas eadem cam-
dem babel: rationcm, illæ æquales inter se sunt.

Habeat enim utraque ipsarum, A , B ad r cam-
dem rationam ; dico æqualem esse A ipsi B.

Si enim non , non utraquc ipsarnm A , Bad
r eamdem haberet rationem , habet autem ; æ-

qualis igitur estA ipsi B. l

Exi’rm N mil" 73 r wpàç ËxaÉ’repov 75v A ,

B ’rày 167M Abat" A470 31-: 710v 207) 73A 1-5 B.

a t a 7 a t I ! .I mE: yœp tu , aux ou To 1’ 7rpo; axa-rapt! TU!

a t 4’ Il l x; IlA, B TGV 167m! axe 7670!. 2x21 (Pr nov «pas

’ a l A. a a! 1 l l l a len: fra A un B. Ta apa «po; 70 un , un Ta
eËnç.

PROPOSITION

Habeat autem rursus P ad utramque A , B
eamdem ralioncm ; dico æqualem esse A ’ipsi B.

Si enim non , non P ad utramque ipsarum A , 
B eamdem habcret rationcm 5 babel autem 5 æ-.

qualis igitur est A ipsi B. Quæ igitur ad cam-
dem , etc.

1X.

Les grandeurs qui ont une même raison avec une même grandeur sont égales
entr’clles , et les grandeurs avec lesquelles une même grandeur a nue même
raisorx sont aussi égales entr’elles.

Que chacune des grandeurs A, B ait avec r la même raison; je dis que A
est égal à B.

Car, vsi cela n’était point, chacune des grandeurs A , B n’aurait pas avec r
la même raison (8. 5); mais elle l’a; donc A est égal à B.

Que r ait lamêtne raison avec chacune (les grandeurs A , B ; je dis que A
est égal à B.

Car, si cela n’était point, la grandeur ryn’auraît pas la même raisonaavec
chacune des grandeurs A, B (8. 5). Mais elle l’a,- donc A est égal a B. Donc, etc.

33
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HPOTAZII i.

N l N 9 ! I Ï I N ÏTuer "po; 1o un Ao’yoy tXOVTüV, To Tu

N a I[airera A6707 5x09, lama ,uuZIÉV 30m. n93; a

Î NN 73 1673 pestant Àoyoy Égal, Ëxuyo 57.41757

in".
Exîsm 7è? 73 A vrpàç 75 r païens A5707,

l l, IN57:19 73 B «pl; 1-3 P Ana» un [44!de in": 76

A 103 B.

PROPOSITIO X.

Ipsarum ad camdem rationcm habcntium ,
quæ majorem rationcm habct , illa major est; ad

quam autem eadcm majorcm rationem babct ,
illa miner est.

Habeat enim A ad P majorem rationem , quam
B ad P 5 dico majorexn esse A ipsâ B.

isi 7&9 pal, in: leur irrl et) A 79? B, n

Il a tr à 4 l a a Idacron Icoy [tu ou: aux en; To A un B, sut-
W

Taper 7è? Èv 1-131 A, B api»; 73 1” 737 m’a-1’37 un

1 ahayon 061 in: Il, 05x ips: i’aw inl To A ne
B. Défi [un ËAmâv in: 75 A «ou? B, 73 A
7&9 d’y "93; 73 1’ 73v bénard si» Àéyov” in»

Si enim non , vcl æqualis est A ipsi B , vel
minor. Æqualis autem non est A ipsi B , utra-
que enim ipsnrum A , B ad r eamdem haberet
rationch Non lnabet vero; non igitur æqua-
lis est A ipsi B. Ncquc tamen minot est A ipsâ È,

nam A ad P minorcm habcret rationcm

PROPOSITION X.

Des grandeurs ayant une raison avec une même grandeur", celle quia une
plus grande raison est la plus grande , et celle avec laquelle cette même grandeur
a une plus grande raison estla plus petite.

Que A ait avec r une plus grande raison que B avec r; je dis que A est plus
grand que B;

Car, si cela n’est pas, A est égal à B, ou plus petit. A n’est pas égal à B,

car chacune des grandeurs A, B aurait la même raison avefir (7. 5). Mais
chacune de ces grandeurs n’a pas la même raison avec r; donc A n’est pas
égal à B. A n’est pas cependant plus petit que B; car A aurait avec r une plus petite

raison que B avec r (8. 5). Mais A n’a pas avec r une plus petite raison que
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T3 B 7173; 73 r. 05x 3’st d’3, «la sipo; flan-31’

in: 73 A703 B. 15331956» (N 3713 333? leur, parut

sipo: in) 73 A 708 B. ’
B5x47!» N mil" 73 r 717:3; 7o B jaffant A3739

dm]: 73 r 71”23; 73 As Âfil’yü 37: ËÀmo’y 3771 73

B 736 A.

I N B Ü N ’ N I A îEl 941p [sa , un: sur un", apurer. [vos [au

Â’ i l’ N N B N * B Ï Inov aux en; 7oB 790 A, 7o 1’719 au 7px um-

N B Ï B æ I 5 Il N799w 7m A , B 7cv alu-l’or aux: layer. Doux" à,
orin alpe: l’a-av in) 73 A 7j; B. 03 N a.» [tu 39

3771 73 B 705 A, 73 r 7&9 air 7173; 73 B iléa-
awut ÀË-yov (1”er 5ij "p3; 73 A. 03x 3x" «N ,
«in in mîCo’y in: 73 B 73:7 A. EJ’u’xôn d’à 3’71

9633 leur , hava-or alfa lent”) 73 B 703 A. Tain alpe

l l î l N I igh"P6; 76 1070, la! 71 i,"Ç-

B ad 1’. Non habct autem , non igitur minot est

A ipsâ B. Ostcnsa autem est neque æqualis ,
major igitur est A ipsâ B.

Habcat autem rursus P ad B niajorem ratio-
nem quam r ad A 5 dico minorem esse B ipsâ A.

Si enim non , vol æqualis est , vol major.
Æqualis quidem non est B ipsiA, nam 1’ ad utram-

que ipsarum A , B eamdem habcret rationem.
Non habet vero, non igitur æqualis est A ipsi.
B. Non autem tamcn major est B ipsâ A , nam
F ad B mînorem rationem haberet quam ad A.
Non habet vero , non igitur major est B ipsâ A.

Ostensa autem est neque æqualis , minor igitur
est B ipsâ A. lpsarum igitur ad eanldem , etc.

B avec 1’; donc A n’est pas plus petit que B. Mais on a démontré Qu’il ne

lui est pas égal; donc A est plus grand que B.

De plus, que r ait avec B une raison plus grande que r avec A; je dis
que B est plus petit que A.

Car, si cela n’est pas, il lui est égal, ou il est plus grand. Mais la grandeur B
n’est pas égale à A 5 car alors la grandeur r aurait la même raison avec chacune
des grandeurs A, B (7. 5). Mais elle ne l’a pas; donc A n’est pas égal à B. La
grandeur B n’est pas cependant plus grande que A; car alors r aurait avec B
une raison plus petite qu’avec A (8. 5). Mais r n’a pas avec B une raison
plus petite qu’avec A; donc B n’est pas plus grand que A. Maison a démon-
ué qu’il ne lui est pas égal; donc B est plus, petit que A. Donc, etc.
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l

LE CINQUIÈME LIVRE DES ELEMENTS D’EUCLIDE.

PROPOSTIO XI.

Eidcm rationes eædem , et inter se sunt cæ-

dem. i
Sint enim ut A quidem ad B in r ad A , ut r

vero ad A , ita E ad .2; dico esse ut A ad B ila
B ad Z.

Sumantur enim ipsarum A , P , B quidem æ-
que multiplices H, 0 , K , ipsarum vero B, A ,
z aliæ utcunque æque multiplices A , M , N.

H fi e KA r EL A z9...... M .-;. NRai inti 33717 si; 73 A vrpôç 73 B 3573:; 73

r 5793; 73 A, nul ei’Mmat 753 m’y” A, 1* ionisa;

womwàaiem 733 1-1, e, 757 à? B , A émet a:

iman icelui; nonantaine 733M, Mat si in
dmps’xu 73 H 735 A, 391193962: un) 73 9 733 M.

Et quoniam est ut A ad B ila P ad A , et sump-
tæ sunt’ipsarum quidem A , I’ æque multiplices

H , 6 , ipsarum vero B , A alite utcunque mul-
tipliccs «A , M; si igitur H superat ipsam A , su-

perat et 9 ipsam M ; et si æqualis, æqualis ; et

PROPOSITION XI.

Les raisons qui sont les mêmes avec une même raison sont égales entr’elles.

Que A soit à B comme r est à A, et que r soit a A comme E est à z; je
dis que A est à B comme E est à z.

Prenons des équimultiples quelconques H, «a, K des grandeurs A, r, B, et
d’autres équimultiples quelconques A, M, N des grandeurs B, A, z.

Puisque A est à B comme r est a A, et qu’on a pris des équimultiples quel.
conques 1-1, e de A et de r 3 et d’autres équimultiples quelconques A, M de

BetdeA; si H surpasse A, e surpasse M,- si H- est égal à A, 9 est égal à M;
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loti si 73’311, 73’314. m1333 35.47735 ïAa77ov5.

1’11”47, 37111 in" à: 73 1’ 71”13; 73 A 33’733; 73

E 7,13; 73 Z , un.) ti’A117r7nt1 753 ,41.th 1’, E ini-

m; noMnæAéfla 733 a, K , 75v d’3 A, Z dans
si 3739517 imita; 73Ma77lér1et 73. M , N’ 31’ alpe

tin-pixel 73 6 7317 M, 373939411 ml 73 K 736 N°

l nul si 13-31! , Yaor’ nul si 35.113737 , buta-3’31.

AM4 si timpe’xu 73 6 73:7 M, «impixu nul
73 1-! 733 A’ est) si 773v, l’ur- uni 11’ i547-

73v, 35.47731" 3373 mati si 373939611 73 H 736 A,

dmpt’xu la) 73 K 738 N’ Ml si 7333, 73’39’ au)

si 35477315 353.7737. K13 3’771 7d [.139 1-1, K

7:33 A, B imita; nonantaine, 733 (1)3 A, N
757 B , Z in; d. 37(1st imine noMawÀiww
dans 31”13: à; 73 A 71713; 73 B 33’731; 73 E 71”13;

! Ü N h B N N73 Z. Oi œpd 7133 1.3791, mal 7st 3511;.

si minor , minor. mans , quoniam est ut P ad
A ita E ad z , et sumptæ ipsarum quidem 1’ , B

æque multiplices 0 , K, ipsarum vero A , Z alia:
utcunque æque multiplices M , N; si igitur su-
perat 9 ipsam M , superat et K ipsam N ; et si
æqualis, æqualîs 3 et si minor, minor. Sed si sn-

perat a ipsam M , superat et H ipsam A ; et si
æqualis , æqualis; et si miner, minor; quare et
si superat H ipsam A , superat et K ipsam N; et
si æqualis , æqualis; et si minot, minor. Et sunt
H , K quidem ipsarum A , E æque multiplices ,

ipsæ vero A , N ipsarnm B , z alia: utcunquc
multiplices; est igitur ut A ad B ita E ad Z.
Ergo eidcm , etc.

et si H est plus petit que A, e est plus petit que M (défi 6. 5). De plus,
puisque r est à A comme E est à z , et qu’on a pris des équimultiples quel-
conques e, K de r et de E, et d’autres équimultiples quelconques M, N de
a et de z; si e surpasse M, K surpasse N; si e est égal à M, K est égal à N,
et si e est plus petit que M, K est plus petit que N. Mais si e surpasse M ,
H surpasse A; si e est égal à M, H est égal a A, et si e est plus petit que M,
1-1 est plus petit que A; donc, si H surpasse A, K surpasse N; si H est égal à
A, K est égal à N, et si H est plus petit que A, K est plus petit que N. Mais
H, K sont des équimultiples quelconques de A et de E, et A, N d’autres équi-
multiples queléonques de B et de z; donc A est à B comme E est à z (défi 6. 5),

Donc , etc.
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HBKCI)

m

1515.5363. 73j: 787 p37 A, r, E inint- 7:37.911-
"Âœld’la’rè. H, 6, K, 7357 d’3 B, A,Z blasai

373x" irait"; WOÀÂd’JrÂéfld 7è A, M , N.

K43 371’21’ 337w à; 73 A 71113; 73 B 3571.1; 73 1’

732; 73 A and 73 E 71713; 73 Z, au.) abonna

PROPOSITIO X11.

Si Sint quotcunque magnitudines proportio-

nalcs, crit ut una antccedentium ad Imam
consequentium, ila omnes antecedentes ad om-

nes conscqueutcs.
Sint quotcnnque magnitudines proportiona-

lcs A,B,F, A,B,z, utAad Bitar ad A,
et E ad Z; dico esse utA adBitaA , P, E
ad ipsasB,A,z.

A

7.

Sumantur enim ipsarum quidem A , P , I
æquo multiplices H , 0 , 1C , ipsarum vero B , A ,

z aliæ utcunquc arque multiplices A , M , N.

Et quoniam est A ad B ita P ad A et E ad Z ,
et sumptæ suut ipsarum quidem A , 1’, B æque

PROPOSITION XII.

Si tant de grandeurs qu’on voudra sont proportionnelles , un des antécédents
sera à un des conséquents comme la somme des antécédents est à la somme
des conséquents.

Soient au, B, r, A, E, z tant de grandeurs pmportiounelles qu’on voudra;
que A soit à B comme r est à A et comme E est a Z; je dis que A est à B
comme la somme des antécédents A, r, E est à la somme des grandeurs B ,
A, z.

Prenons des équimultiples quelconques H, e, K des grandeurs A, r, E, et
d’autres équimultiples quelconques A, M, N des grandeurs B, A, z.

Puisque A e5t à B comme r est à A, et comme E est à z; que l’on a pris
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N751 [1.37 A , T, E t’a-11111; 7r3M47rAai3’14 74 H,

A. Ü A Dl8, K, 7311 d’3 B, A, z W4 4 fluxer imine

N U . I N713M471Aaî3’14 74 A, M, N’ si «p4 3711913511 73

a. N N NH 7311 A, 3711949411 114i 73 6 733 M, 1141 73 K

Il U d l733 N’ 1143 131737 , 1731’ nui si 043’739 , Man».

N N Qa": 1143 si 3711913411 73 H 7311 A, uvrsps’xu

t a. K I
1:43 74 1-1, 9, K 7317 A, M, N” 1141 si i737,

Il .1 .1 1 N t131v 1143 sima-331, 171437311451. K41 3771 73 11.11 1-1
N1141 713 1-1, e, K 7317A 114i 7137 A, 1*, E irrai-

i f Btu; woÀÀ47rÀaia’14’ 371113557119 473 31 37133-43171!

I C à .4 ,l N A.11.574911 37137317337 paysan! 13’317 73 «Men,

Il c I s l 1 3’ l31:43’731’ 311437311 tram; roÀÀ47rÀ43-14’l, 3371717111.-

I ’ d N N C N I3’131 13-71 w 711w [11949311 113; , 73743747714314

Il a t 1 æ I t t i N13741 1141 74 714174 7317 713117317. A14 74 4u74

l N
«hi au) 73 A 1143733 A,M, N735 B 1141 71318,

hl ,1 cA, Z imine-i373 73101472122714. 13717 494 a;

multipliccs H , e ,1 , ipsarum vero B , A , Z
aliæ utcunque’ æque multipliccs A , M, N ; si

igitur B superatipsam A , superat et e ipsam M,
et K ipsam N; et si æqnalis, æqualis; et si miner,

miner. Quare et si superat H ipsam A , superant

et H, a, IipsasA, M, N,- et siæqualis, æ-
quales; et si minor, minores. Et est H quidem
etH,6 , K ipsius A et ipsarum A, P, E æque
multiplices ; quoniam si Sint quotcunque magc
nitudines quotcnnque magnitudinum æqnalium
multitudine, singulæ 11.15.11.11.13. æque multipli-

ces, quam multiplex estuua magnitudinum unius,

tam multipliccs crunt et omnes omnium. Prop-
ter eadem utique et A et A, M , N ipsius B et ip.
sarum B , A , z æquo sunt multiplices ; est igitur
ut-A ad a, in. 11,13 a adAB, A, z. Si igitur

73 A 7193; 73 B , 357w; 7&5 A, r , E qui; rat B, sint quotcunquc . etc-

Iü N f A.A , Z. E337 3394,: 37133aou7, 114i Ta 15Mo

des équimultiples quelconques H, a, K des grandeurs A , r , E, et d’autres équimul-

tiples quelconques A, M, N des grandeurs B, A, z; si H surpasse A, e sur-
passe M, et K surpasse N; si H est égal a A, a est égal à M, et K égal à N;

et si H est plus petit que A, e est plus petit que N, et K plus petit que
N (déf. 6. 5). Donc, si H surpasse A, la somme des grandeurs H, a, K
surpasse la somme des grandeurs A, M, N; si 1-1 est égal à A, la somme des
grandeurs H, e, K est égale à la somme des grandeurs A, M, N; et si H est
plus petit que A, la somme des grandeurs H, 9, K st plus petite que la
somme des grandeurs A , M, N. Mais la grandeur H et la somme des gran-
deurs a, e, K sont des équimultiples de la grandeur A ct des grandeurs A, r, E ,
parce que si tant de grandeurs qu’on voudra sont les mêmes multiples d’autres

grandeurs égales en nombre, chacune de chacune , la somme des premières
grandeurs est le même multiple de la somme des secondes, qu’une de ces
grandeurs l’est d’une de ces grandeurs (I. 5). Par la même raison, la grandeur A
et la somme des grandeurs A, M, N sont des équimultiples de la grandeur B et
de la somme des grandeurs B, A, z; donc A est à B comme la somme des
grandeurs A, r, E est à la somme des grandeurs B, A, z (défi 6. 5). Donc, etc.
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riporAzlz 17’.

Eèv 7.75701! 74:3; àâflpoy 75v dtiTàt’ :33, A0,?

x s I t
70v mu TPIITOV 7:90; trauma-av, TPIITOV Je wFàç

I l l si il I I tquarta-or flagorna A07" un: nmp 772,147ch me;

O! u n. t I z IQKTOV’ mu minorer 717w; Écunpov pellent A0707

Il; yl I a l a ’Ia," nm; mye-ru 717:0; mur.

a. t 3 i t s ) t xnpwroy par gap To A expo; Æeurepoy 79 B 70v

a t î I I ’ t x I«aux; axe-ru A6797 un? que» To r «po; n71;-

i l l ’ l7cv qui A, qui"; (Il To r 7:90; TtTdPTM’ 70 A

M HA rL A-L...-..... L......-.
[14150:1 A6707 5905m t’imfl népavr’ror 73 E fifi;

hm 75 Zt Ain) 31-: ne.) wpôrov 13 A 7:76;
Æeâ’repov 75 B gazon A6707 if" film? "l’y"???

qui E vrpàç iræ-av 75 25.

Emi 7&9 1-6 1* mué; 76 A perfora. A6701 ’1’er

17m? Tà E 717:6; 78 26’ in: Tiré 15v ,uèy T, E

PROPOSITIO Xlll.

Si prima ad secundam canidem habitat ratio-

ncm quam tertia ad quarlam; tcrlia autem ad
quartam majorcm ralionem liabcat quam quinla
ad sexlam 5 ct prima ad secundam majorcm ra-

tionem liahcbit quam quinta ad sextam.
Prima quidem enim A ad secundacham-

dem lmhcat rationem quamtcrtia rad quartam A,

torlia VOYO P ad quantum A majorcm rationcm

liabcat quam quinta E ad sextant Z; dico cl prio
mam A ad secundam B majorem rationcm habi-

turam esse quam quintam E ad sextam Z.

Quoniam enim 1’ ad. A majorem rationcm

babel quam E ad z , sunt quædam ipsarum

Q PROPOSITION Xlll.

Si la première a la même raison avec la seconde que la troisième avec la
quatrième, et si la troisième a avec la quatrième une raison plus grande que
la cinquième avec la sixième, la première aura avec la seconde une raison
plus grande que la cinquième avec la sixième.

Que la première A ait avec la seconde B la même raison que la troisième
r avec la quatrième A , et que la troisième r’ ait avec la quatrième A une raison
plus grande que la cinquième E avec la sixième z; je dis que la première A
aura avec la seconde B une raison plus grande que la cinquième E avec la
sixième z.

Puisque r a avec A une raison plus grande que E avec z, parmi des équi-
I
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ionisa; woÀÀatvrAaÏna, 757 (li A, Z JAN: à

(70x97 t’a-cita; woÀÀdwÀérm’ nazi 73 ph 7o;

1’ woMawMio-Iov 7m? 73:7 A «n’induit-fia

ômpe’xsfl, 73 N 765 E woÀÀavrAaiwoy 7o;

705 z. «ananas-iota 06x Jmpipcu. EiAn’çôu,

uni i770 75v [Liv r, E irrita; woMamÀaÉs-m

7è H, G, 757 fi A, Z du; si inst irai-
Il; vroMawÀaîa-ut 73LK, A, du: 73 [439 H
70:7 K timpt’xuv, 73 «T3 6 705 A fui Ürsfixw’

qui BrawÀaîwov piv in: 73 H 70:7 r, 706-1011-

wAaÉnoy i770 au) 73 M 735 A’ amurais-Jar J3

73 K 70:7 A, 7oauu7avrzainor in») mati 73 N
705 B.

Kati iam’ in" si; 73 A 711:3; 73 B 0573; 73 r

"p3; 73 A, uni shaman 75v [.437 A, r intrus
woAÀanÀaËcm 7è M, 11:71:71 f3 B, A in: si i70-

xsv haines; woAÀavrAaia-iat 7d N , Kt si d’un dysp-

s’xu 73 M 733 N, ôwspixu aussi 73 H 733 K’

tu) si l’a-av, 770v au) si glaner, huron Tmp-

0’st a 73 H 703 K, (infixe: si”): inti 73 M
705 N. T3 fi e 7017 A 06x timpt’xsr nazi in:
7è ,uiv M, e 759 A, E t’a-sium mammai-

na, 7d. fi N, A 75v B, Z in; ai 5’70st

quidem r , E æque multiplias, ipsarum vero
A , Z alite utcunque æque multiplices ; et ip-
sius quidem P multiplex ipsius A multiplicem
superat, ipsius vero E multiplex ipsius Z multi-
plicem non super’at. Sumantur , et sint ipsarum

quidem r , E æque multiplices H , e ; ipsarum
vero A , Z alia: utcunque arque multiplieras x, A ;

ita ut H quidem ipsam K supcret, ipsa vero e
ipsam A non sapent; et quam multiplex quidem
est H ipsius r , tam multiplex sit et M ipsius A;
quam veto multiplex x ipsius A , tam multiplex
ait et N ipsius B.

Et quoniam est ut A ad B ita I’ ad A , et sumptæ

cant ipsarum quidem A, P æque multiplices M ,

H , ipsarum veto B , A aliæ utcunque saque
mullipliccs N , x ; si igitur superat Mipsam N ,
superat et H ipsam K ; et si æqualis , æqualis ;
et si miner , miner. Superat autem H ipsam x ,

’ superatigitur et M ipsam N. Ipsa vero e ipsam

A non superat; et sunt M , 6 quidem ipsarum
A, E arque multiplices , ipsæ vero N , A ipsarum

B , z aliæ utcunquc æque multiplices ; ergo A

multiples quelconques de ret de E, et parmi d’autres équimultiples quelconques

de A et de z , un multiple de r surpasse un multiple de A, et un multiple
de E ne surpasse pas un multiple de z (déf. 8. 5). Prenons ces équimul-
tiples , et que H, e soient des équimultiples de r et de E, et que K, A
soient d’autres équimultiples quelconques de A et de z, de manière que H
surpasse K, et que e ne Surpasse pas A ; et que M soit le. même multiple de A
que H l’est de f, et que N soit le même multiple de B que x l’est de A.

Puisque A est à B comme r est à A , et qu’on a pris des équimultiples quelconques

M, H de A et de r , et d’autres équimultiples quelconques N , K de B et de A ; si
M surpasse N, H surpasse K; si M est égal à N , H est égal à K ; et si M est plus
petit que N, -H est plus petit que K (déf. 6. 5). Mais H surpasse K; donc M
surpasse N. Mais e ne surpasse pas A ; et M , e sont des équimultiples quel-
conques de A et de E; et N, A sont d’autres équimultiples quelconques de a

34
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imitai; WDÀÂdWÀéfld’ 73 ripa. A 7rp3; 73 B pui-

rovat Ao’yoy ’0’st 31’709 73 E 7m35 73 Z. Ed? ripas

711957015 uni 703 355k.

nPOTAËt: a".

! Eh "P5707 «p3; Tw’7sp0y 73v 13737 a; M’-

70y :2013 7pi701 m3; 7i7ap70v, 73 33 79570?
703 7Pi7ou fuira" 5’ me) 73 33571907 705 7s-
70ip7ou parer l’a-rait 193v 7707, irror- xêv bien",

03mn I11965707 73.? 73 A 793; 31675909 73 B 73v atti-

737 3957:0 A6701 uni 731’709 73 r «p3; 7i7ap70y

au

ad B majorem rationcm habet quam E ad Z. Si
igitur prima , etc.

C

PROPOSITIIO XIV.

Si prima ad secundam eamdem habeat ratio-
nem quam tertia ad quartam , prima vero tertiâ
major sil, et secunda terliâ major crit 3 et si æ-
qualis , æqualis 5 et si minor, miner.

Prima enim A ad secundam B eamdem habeat (

rationem quam tertia 1’ ad quartam A , major

"l

[

73 A , falzar fi in» 73 A 703 r° Ài’ya ’37: uni

73 B 705 A mirés in". l
15ml 70319140237 in: 73 A 708 r1, aïno 33 3

3,7094: Frank? 73 8’73 A0390: wp3ç 73 B perfora

autem sit A ipsâ r ; dico et B ipsâ A majorem

esse. oQuoniam enim major est A ipsâ r, alia autem

utcunque magnitudo B 5 ergo A ad B majorem
ç V

et de z; donc A a avec B une raison plus grande que a avec z (défi 8. 5).
Donc , etc.

PROPOSITION XIV.
Si la première a avec la seconde la même raison que la troisième avec la

quatrième, et si la première est plus grande que la troisième , la seconde sera
plus grandeque la quatrième ; si la première est égale à la troisième, la seconde
sera-égale a la quatrième, et si la première est plus petite que la troisième , la

seconde sera plus petite que la quatrième. .
Que la première A ait avec la seconde B la même raison que la troisième

r avec la quatrième A , et que A soit plus grand que r; je dis que B est plus

grand que A. VPuisque A est plus grand que r , et que B est une autre grandeur quelconque,
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A3703 3x" 17m? 73 r 7:73; 73 B. a; 093 73 A 7173;

73 B, 0570; .73 r 74:3; 73 A’ nazi 73 r d’un

orpôç 73 A [suifons A37013’xu tins? 73 1’ 793; 73

B. me? 3 333 73 02373’1434’Z0v0t A370y in: , lutin

’0’Aa77o’r in". l05007703 à”): 73 A 70:7 B’ 3507:

priât; in; 73 B 7017 A.
Opoiuç N J’ei’Eopsv 3.71 têt! 7707-37 73 A 71,3

r, l’a-03 377m uni 73 B 707 At suiv :Âdd’d’ol’ ï

73 A 70:7 r, Émis-703 30’711, x0133 73 B 70:7 A.

Erir d’un vrpâi70y, ami 703 355:.

HPOTAIIB u’.

Toi [M’Pn 707; (37167:3; woAAavrAan’oIç 737

1373?:st A3707, AmpOg’wat not7éAAnAat.

Q l
En» 70tp imbu; mAAzwAaia-on 70 A8 705 ’

H

lat-ta

N

T7113 73 A]! 708 1’ A3703 37: 30’737 à; 73 r mp3;

73 Z 05700; 73 AB 713:3; 73 Ali.

rationem hahct quam F ad B.lUt autem A ad B, ita

r ad A; et P igitur ad A majorem rationem habet

quam P ad B. Ad quam autem eadem majo-
rem rationem habet , illa minor est 5 minor igi-
tur A ipsâ B; quare major est B ipsâ A.

Similiter utique ostendemus et si æqualis sit

A ipsi P, æqualem fore et B ipsi A; et si
minor sit A ipsâ r, ininorem fore et B ipsâ A.

Si igitur prima ,l etc. .

PROPOSITIO XV.

Partes inter se comparatæ eamdem barbent
rationem quam æquo multiplices. .

Sit enim æque multiplex A8 ipsius r ac

9 B

A17. ipsius z; dico esse ut r ad z ita A3
ad AB.

A a avec B une plus grande raison que r avec a (8. 5). Mais A est à B comme
r est a A; donc r a avec A une plus grande raison quer avec B (t5. 5). Mais
la grandeur avec laquelle une même grandeur a la plus grande raison est la plus
petite (Io. 5) ; donc A est plus petit queB, et par conséquent B plus grand que A.

Nous démontrerons semblablement que si A est égal à r , B sera égal à A , et

que si A est plus petit que r , B sera plus petit que A. Donc , etc.- i

PROPOSITION XV.
Les parties comparées entr’elles ont la même raison queqleurs équimultiples.

. Que sa soit le même multiple de r que ne l’est de z; je dis quer est à z
comme AB est à AIE.
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Bml 7:39 imbu; i773 70AAat7Aai0707 73 AB

706 r mai 73 AE 708 Z. in 0’390: 30737 i7 75
AB 1.43739» in 735 I’, 700-1370s suai ’37 75 AE

in 75 Z. myrmidon 73 p.37 AB si; 7:3 797: 1’

[4073077’ in, 713 AH, H9, 6B, 73 33 A15 si;
703 7g? 17m, 703 AK, KA, A? 3770s: 333 3’707

73 7A580; 757 AH, 1-16, 63 793 7As’8u 757
AK , KA , AE. Karl 37:3 l’a-a in) 703 AH, He, en

«Emma, in: A; nui 733 A’K, KA , As in aimâ-

Ü

H

Nui-lm

Amç’i’nn 0394 à; 73 AH 793; 73 AK 037:0; 731-19

793; 73 KA, un.) 73 6B 793; 73 AE’ 3770113394 ami

si; 37 757 370091470» 793; i7 7573707437137, 057m;

«171774 7è 37015,14": 793; 37ay7ct 7è 373pww

in:7,à’90t (si; 73 AH 793; 73 AK 057w; 73 A13 793;

73 Ali. 1707 333 73 9437 AH 75 1’, 73 (N AK 71:5 Zt

:0717 3’94 à; 73 1’ 793; 73 Z 037w; 73 AB 793;

73 AIE. Ta. 0’394 [43917, ml 703 355;.

Quoniam enim æque est multiplex A3 ipsius
1’ ac A2 ipsius Z; quot igitur sunt in AB mag-

nitudines æquales ipsi 1’ , tot sunt et in A]! æ-

quales ipsi Z. Dividatur AB quidem in magni-
tudines ipsi 1’ æquales AH , He , 93 , ipsa veto

A15 in AK , [A , A12 ipsi Z æqualcs; crit utique

æqualis multitudo ipsarum AH , He; 9B mul-
titudini ipsarum AK , RA , An. Et quoniam æ-
quales sunt AH , ne , en inter se , sunt autem

6 B

et A1: , RA , A! æquales inter se ; est igitur ut
AH ad AK ita He’ad KA , et en ad Al; crit igi-

tur et ut una antecedentinm ad unam conse-
quentium , ita omnes antecedentes ad omnes
consequentes 5 est igitur ut AH ad A16 ila A)
ad A13. Æqualis autem AH quidem ipsi 1’ , ipse

vero A! ipsi z 5 est igitur ut F ad Z ita AB ad A2.

Ergo partes , etc.

Puisque AB est le même multiple de r que AIE l’est de z , il y a dans AB autant
de grandeurs égales a r qu’il y a dans A15 de grandeurs égales à z. Divisons AB

en parties égales à r, et que ces parties soient AH, ne , 6B; divisons aussi A15
en parties égales à z , et que ces parties soient AK , KA , AIE. Le nombre des
parties AH, HOP, eB sera égal au nombre des parties AK , KA , AE. Et puisque les
parties AH, He, en saut égales entr’elles, et que les parties AK, KA, A15 sont
aussi égales entr’elles , AH est à AK comme ne est à RA, et comme en est à A15

i (7. 5); donc un des antécédents sera à un des conséquents comme la somme
des antécédents est à la somme des conséquents (12. 5); donc AH est à AK
comme AB est à As. Mais AH est égal à r, et au égal à z; donc r est a z

comme AB est à ne. Donc , etc. ’
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n Forum Iç’.

Eàr fieu-qu payée" minime," , au) lntAÀàE

butanes ïrrau.
lia-7a tria-up: payée» athanor, 7è A; B,

f, A, à; 75 A 7:75; 7o B 057w; 7o T 717:5; 73
A’ A570: 374 un) ËyatÀÀèE èVnÉAoyov Ërrlv’, à; 73

A "93; 75 r 0374»; 7è B vrpàç 75 A.

EîAioôu 7&9 75r ph A, B lulu; waMawAÉa’la

7è E, Z, 781 (N 1’, Aime à Ë7uxn initie
WaMawAaîo-m 7è H, 0.

K1) lm) imita; in) woMatwÀaÉflov 75 E 705

A ml 73 Z 705 B, 7è Il pif" 707; 64-46749;
vroÀAawÀacîtlç 73v «5731 Ëxu N’y" AmpOÉy-m

ata7aÉAÀuÀat°’ :07" ips: à; 75 A 7173; 7è B 05-

70; 75 E 7:98; 7è Z. 0; il 73 A 9173; 7B B

PRô’pQSITlo XVI.
Û

Si quatuor magnitudincs proportionalcs Sint,

et alterne proportionalcs erunt.
Sint quatuor magnitudincs proportionalcs A ,

B, r, A, ut A ad B ita P ad A; dico et al-
terne proportionalcs esse, ut A ad P ita B ad A.

C .
v

si:° l

0

Sumantur enim ipsarum quidem A , B asque

multiplices E, Z, ipsarum vero r, A aliæ ut-
cunque æque multiplices H, e.

Et quoniam æque est multiplex E ipsius A
ac Z ipsius B; partes autem inter-se compa-
ratæ eamdetn habent rationem , quam earum
æque multiplîces; est igitur ut A. ad B fla!
ad z. Ut autem A-ad B ila 1* ad A 5 et ut igitur

PROPOSITION- XVI.

Si quatre grandeurs sont proportiOnnelles, elles seront proportionnelles par
permutation.

Soient les quatre grandeurs propOrtionnelles A, B, r, A, c’est-à-dire que
VA soit à B comme r est à A ,- je dis que ces grandeurs sont prOportionnelles par
permutation , c’est-à-dlre que A est à r comme B est à A.

Prenons des équimultiples quelconques E, z de A et de B , et d*autres équi-
multiples quelconques H, e de r et de A.

Puisque E est le même multiple de A que z l’est de B , et que les parties
comparées entr’elles ont la même raison que leurs équimultiples (15. 5), la
grandeur A est à B comme E est à z. Mais A est à Bl comme r est à A; donc
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057»; 76 r 746; 76 At mi si; guipa 76 r wpôç

76 A 057:»; 76 E "p6; 76 Z. Billy, imi 7661-1,
r ad A ita E ad Z. Rursus, quoniam H, 6
ipsarum P, A æquc sunt multiplices;-est igitur
ut P ad A ita H ad 9. Ut autem P ad A ita E
ad Z; et ut igitur Il ad Z ita H ad 9. Si
autem quatuor magnitudines proportionalcs sint,

e753: r, A 176145676 wollawàéa’lw in"! il»: si;

76 r vrp6ç76 A 057m 76 H «p6; 76 6. a; «Fi 76 r

71156; 76 A 6374»; 76 E 796; 76 Z’ Rai à; nife: 76

E 796; 76 Z 657w; 76 H "p6; 76 e. 156w 496

I I r I t? t t A. N7377191. [rufian «radiner p, 7a à 7rPœ’rov 7cv

prima autem tertiâ major sit, et veto secunda
quarta major crit; et si æqgalis, .æqualis; et

7pi7ou Maî’Çoy , un) 76 (imbattu 765 727059700 Si minon minor- Si igitur superat B ipsam H s

. C15.......- L-...........A [-.6B AC

q ----.----.4----.n-.n.-
par ou imam rugir itou, i’a’ov- agir hanter, haro-- superat et z ipsam a; et si æqualis , æqualis;

p t r I iau. Ei ripa timptxu 7a E 70:7 H, 07szer un

a. v il
76 z 7cv 8’ un) sis 1’707, [IMV’ un) sil tÀa77ov ,

et si minot, minot. Et sunt ipsæ quidem Il, z
ipsarum A, B arque multiplices , ipsæ vero H,
0 ipsarum r, A aliæ utcunque æquo multipli-
ces; est igitur ut A ad P ita B ad A. Si igitur
quatuor, etc.

ËAu77ov. Katl ion-i 116 p.67 E , Z 757 A, B ini-

xlç woMurÀia-nz, 746 66 H, 9 75v 1*, A aimiez
ai. 3’70pr t’a-1’11; woAAœm’Àéww in" ripa. à; 73

A 7rp6ç 76 r 05m; 76 3.796; 76 A. Eèy sipo: 767- 4 .
capot, nui 7è 257;.

r est à A comme E està z (il. 5). De plus, puisque H, e sont des équi-
multiples de r et (le A; r est à A comme H est à a. Mais r est A comme
E est à Z; donc E est à z comme H est à e (n. 5). Mais si quatre gran-
deurs sont pr0portionnelles , et si la première est plus grande que la troisième ,
la seconde sera plus grande que la quatrième; si la première est égale à la
troisième , la seconde est égale à la quatrième, et si la première est plus
petite que la troisième , la seconde est plus petite que la quatrième (t4. 5).
Donc si E surpasse H , îsurpasse a; si E est égal à H , z est égal à a ,- et si
E est plus petit que H, z est plus petit que e. Mais E , Z sont des équimul-
tiples quelconques de A et de ,B, et H , e sont d’autres équimultiples quel-
conques der et de A ; donc A est à r comme B est à A (déf. 6. 5). Donc, etc.
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arc-1121.2 tr.

a I 9’ NBoit wyxeiptwct tu; i6» avaàoyav a , mu Jim-
ptflt’vnt évéàoyoy insu.

tErre» cofinancera [42759:1 éyéàoyov 7a AB,

DE, TA, A2, (54576 A3 mp6; 76 DE 037w; 76
TA 7rp6ç 76 M. Ai?!» Z71 mi humidifia étai-

Aa’yoy inca, à; 76 AIE 7,26; 76 E8 057w; 76 r2

t t l "me; 7o ZA.

° H 6-5-8

r IlA

Ein’pôw yèplwïv [Liv A5, EB , Il, 2A ioulai;

woMœvrÀaimat 76L ne, 6K, AM, MN° 757 06

EB, 1A ânes 66 i7uxtv imita; floÀMwÀaia’m,

«à x5, NrI. AKari ivre) initie i716 woMa’nÂaia’Io) 76 H9

765 AE un) 76 6,765 EB’ imbu; à”): inl
WOÀÀŒWÀÉG’IM 76 ne 765 A15 ml 76 HK 703 A3.

PROPOSITIO XVII.

Si composite magnitudines proportionalcs
Sint, et divisa: proportionalcs erunt.

Sint compositæ magnitudincs pr0portionales
A3, B5 , PA’, A2, ut AB ad DE ita FA ad AZ;

dico et divisas proportionalcs fore, ut A15 ad
E8 ita T2 ad ZA.

.----.--

Sumantur enim ipsarum quidem ne , En, rz ,

2A asque multipliccs ne, 6K, Au, MN; ip-
sarum vero En , 2A aliæ utcun e æ. e multi-

plices x2, NU. qu qu 6
Et quoniam æque est multiplex ne ip.

sius A! ac OK ipsius En 5 æque igitur est
multiplex ne ipsius A]! ac HIC ipsius A8.

q

PROPOSITION XVIl.

t Si des grandeurs étant composées sont proportionnelles, ces grandeurs étant

divisées seront encore proportionnelles. j
Que les grandeurs compdsées A8, en , rA , Al soient proportionnelles, c’est-

à-dire que AB soit à DE comme rA est à A2 ; je dis que ces grandeurs étant
divisées seront encore proportionndles , c’est-à-dire que Ali sera à EB comme
rz est à ZA.

Prenons des équimultiples quelconques ne , et: , AM , MN des grandeurs Ali,
en, rz, ZA,et d’autres équimultiples quelconques K3, NU de en et de au

Puisque He est le même multiple de Ali que ex l’est de en, ne est le même
multiple de A5 que HK l’est de AB (r; 5). Mais ne est le même multiple de
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174,11; (96 ini’ reMaWÀaimy 76 H8 70:7 AE zizi

76 AM 705 I7) infini; nife: i77l WÔÂÀÆWÀŒITICV 76

HK 708 A3 lai 76 AM 765 r29. [MAN , iml 20221:1;

in) roÀÂamÀainoy 76 AM 705 Il tu) 76 MN 763

Æque autem est multiplex H9 ipsius A! ac
AM ipsius P2; æquo igitur est multiplex HI
ipsius An ac AM ipsius P2. Rursus , quoniam
æquo est multiplex AH ipsius F2 ac MM
ipsius 2A; æquo igitur est multiplex AM ipsius
rz ac AN ipsius FA. Æque autem erat mulwÀ

tiplex AM ipsius F2 ac HI ipsius A3; æque
igitur est multiplex HI ipsius A13 ac AN ipsius
FA; ipsæ HK, AN igitur ipsarum A3, IIA
æque sunt multiplices. Rursus, quoniam æquo

ZA’ t’a-oint; sipo: inl woMawAeiauov 76 AM 703

T2. ami 76 AN 70:7 TA. [n’aime Ü lit noManAai-

avar 76 AM 705 Il ml 76 HK 703 AB’ t’a-aime

clip: inl-vroAAawrÀa’o-on 76 HK 705 AB nazi 76

AN 70:7 TA’ 706 HK, AN in 75v AB, TA irrai-
m; in) floÀÀatwÀattJ-m. [14’7le , inti imita; 677i

H 9- .- J* -E .est!
r ZJ
A Mfi --- -N--

est multiplex 6K ipsius 23 ACMN ipsius
2A,- est autem et Xi ipsius Il! asque multi-
plex ac N11 ipsius 2A; et composita et
ipsius En taque est multiplex ac Mn ipsius
ZA. Et quoniam est ut AB ad ,85 ila FA ad
Al, et sumptæ sunt ipsarun quidem A8, TA
æquo multiplices HI, AN , ipsarum vero en ,
ZA aliæ utcunque asque multiplices et, un ;

WoÂÀœfl’Âd’JMV 76 9K 705 en 1:16 76 MN 708

2A, in: 66 mi 76 K3 700 EB idéal; mania--
wÀéwoy un) 76 Nil 70u"ZA’ ami mv7296y 76 63:7

70:7 EB inter; in) mAÀatvrAairiov nui 76 MIT

708 ZA. Rai imi in" à; 76 A8 "p6; 76 BE
057m 76 TA 7rp6ç 76 A2 , nazi charnu 75v [467

AB , TA imbu; rendraient 7è HK, AN, 75;:
«Fi E8, ZA JAN: si 5’7uxtv3 inuits; vroAAMrMÉ-

AIE que AM l’est de rz ; donc HK est le même multiple de An que AM l’est
de r2. De plus, puisque AM est le même’multiple de rz que MN l’est de.
ZA , AM est le même multiple de rz que AN l’est de m. Mais AM est le même

multiple de n que HK l’est de AB; donc HK est le même multiple de As que
AN l’est de r4; donc un, AN sont des équimultiples de AB et de ra. De
plus, puisque 9K est le même mnltiplq de EB que MN’ l’est de ZA, et
que K3 est le même multiple de EB que Nu l’est de la, la grandeur
composée a: est le même multiple de EB que Mn l’est de ZA (a. 5). Et ’

-puisque AB est à DE comme rA est a A2; que un, AN sont des équi-
multiples quelconques de- AB et de ra, et que es: et Mn sont d’autres
équimultiples quelconques de E8 et (le 2A; si HK surpasse 9:, AN sur-
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d’un 7d. 82, MH’ si sipo; drapé»: 76 HK 708 si igitur superat HK ipsam 05, sapera: et
65, dmpixu aux) 76 AN 703 MIT ne) si 770v,
7040W au) si ’t’Aat770v, iAat77oy. Tmptxt’nv N

76 HK 703 95’, un) 14017036 aiÇatIPtÔt’waç 703

9K, dmpt’xu tipi: un) 76 ne 7017 K5. M25 si
dmpt’xu 76 HK 703 65, danpt’xu inti 76 AN

703 Mn’ dmpt’xe: ripa. nazi 76 AN 705 Mn, un)

amyoÜ &pœtpteiwoç 705 MN dmpt’xu un) 70 AM

7017 N11. (En: si dmpt’xu 76 H9 705 K3, drup-
g’xu un) 76 AM 705 NU. 0’401’wç «Nt ætiëoluw

in tell En? 76 H6 797 K3, 770V insu nazi 76
AM 71,3 NH’ uqiy ËAat770y, ËAat770v. Katl in: 7&4

,uiv HG), AM 75v Ali, Il t’a-alu; vroÀÀawAaiwat,

«à n K3, NrI 75v sa, 2A en: à 6’70er ini-
mç vroAÀamAénat’ gaur cipal (in; 76 AE 74:6; 76

EB 057w; 76 Il mp6; 76 ZA. Erin cipat coymipwc’,

AN ipsam Mn; et si æqualis, æqualis; et si
minor, minor. Superet autem HK ipsam 9E,
et communi ablatâ 9K, superat igitur et H6
ipsam K5. Sed si superat HK ipsam 91, superat
et AN ipsam MIT; superat igitur et AN ipsam
Mn ; et communi MN ablatâ , saperai: et ADM

ipsam NU,- quare si superat Hé ipsam K2,
superat et AM ipsam N11. Similiter utique
ostendcmus et si æqualis sit H6 ipsi K5,
æqualcm fore et AM ipsi N11; et si minor,
minorem. Et sunt H0, AM quidem ipsarum
AE, rz asque multipliccs, ipsæ vero K2, NI!
ipsarum En , ZA aliæ utcunque æque multipli-

ces; est igitur ut A; ad en ita PZ ad ZA. Si
igitur compositæ, etc.

N A Q A:au: 7a «En.

passe MIT; si HK est égal à es, AN est égal à Mn, et si HK est plus
petit que" es, AN est plus petit que Mn (déflô. 5). Que HK surpasse a: ;
ayant retranché la partie commune 6K , He surpassera encore K5. Mais si HK
surpasse (sa) AN surpassera Mn. Donc AN surpasse Mn,- retranchons la partie
commune MN ; la grandeur AM surpassera Nu. Donc, si He surpasse K5 , AM
surpassera NU. Nous démontrerons semblablement que si He est égal à K5 , AM
sera égal a N11 , et que si ne est plus petit que K5: , AM sera plus petit que Nu.
Mais ne , AM sont des équimultiples quelconques de AE et de ra, et K: et Mn
d’autres équimultiples quelconques de En et de 2A; donc AH est à sa comme
r2 est a ZA (défi 6. 5). Donc’, etc,
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.nporAzIz ni.

156w appoint ,utyiOn bobiner il, aux) 0vv7t-

0iy70t airain)» :0741.
E070» hypnpt’m payiez êvaiÀoyor, 746 AH,

E8 , T2, ZA, à; 76 AE 7rp6; 76 EB 067:»; 76 TZ
wp6ç 76 ZA’ A670 67: Inti (rondins: lainiAo’yoy

6’071: , si; 76 AB "P6; 76 DE 057w; 76 TA 77964:

76 ZA. t

El 706p [Mi in" si; 76 A]! 717:6; 76 BE 057w;
76 TA 71,96; 76 ZAt 6’070" à; 76 A8 7,06; 76 BE

0370; 76 TA , 13’704 796; houris 7: 705 Al, ni

«p6; païen Q
E0700 07967407 mp6; interroi 76 AH. K16

6779i in" à; 76 AB 711:6; 76 BE 057w; 76 TA
91”36; 76 AH, wynu’pæm papier dyaiAoyo’v 607:!"

il": ml humains: émaner 60710 i07w «zip:

PROPOSITIO XVIII.

Si divisæ magnitudines proportionales Sint,

et compositæ proportionalcs erunt.
Sint divisa: magnitudines proportionalcs An,

En, rz, ZA, ut AE ad sa ita rz ad 24;
dico et compositas proportionalcs fore, ut AB

ad sa ita ra ad 24,

a

2H A’

Si enim non"est’ ut An ad DE ita TA ad 2A;

erit ut A! ad ne ita FA , vel ad minorem ipsâ
Az, vol ad majorem.

Sit primum ad minorem AH; Et’quoniam est

ut AB ad se ita TA ad AH , compositæ magni-

tudines proportionalcs sunt; quart: et divisa:
pmportionales emnt; est igitur ut A]! ad en

PROPOSITION XVIIl.

Si des grandeurs étant divisées sont proportionnelles, ces grandeurs étant
composées seront encore proportionnelles.

Que les grandeurs A15 , En, r2, ZA , étant divisées , soient proportionnelles, l
c’est-à-dire que AIS soit à en comme rz est à ZA ; je dis que ces grandeurs

étant composées seront encore proportionnelles, c’est-à-dire que A8 sera à BE

comme TA est a ZA.
Car, si AB n’est pas à ne comme ra est à 2A , AB sera à ne comme TA est à

une grandeur plus petite que A2 ou a une grandeur plus même.
Que AB soit premièrement à B15 comme TA est à une grandeur plus petite

que ZA , savoir à AH. Puisque AB est à se comme TA està au, ces grandeurs
étant composées seront proportionnelles; donc ces grandeurs étantdivisées seront
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si; 76 A15 vrp6ç 76 EB, 037w; 76 TH vrp6ç 76 HA.

e 4 t
Twa’tttnatr 66 x16 et; 76 A15 «p6; 76 EB son»; 70

ita PH ad HA. Ponitur autem et ut A1! ad En
ita Pl ad ZA; et ut igitur PH ad HA ila P2
ad ZA. Major autem prima TH tertiâII’Z;T2 7rp6ç 76 2A. nazi à; ripa 76 TH vrp6ç 76 HA

major igitur et secunda HA quartâ. ZA. Sed ,I l N A0370; 76 TZ «p6; 76 ZA. Maires de 70 æpw70v 70

N n. N N N ITH 700 7pr’7ou 700 T2: perçoit riper un 70 (Peu-

N in A N7tpov 76 HA 700 7:7ép7ou 700 ZA. Ava. un
d ’ N fËÀat770v, drap 60760 ouvrant” atin œpd. en" a;

. Q d76 AB 7rp6ç 76 BE 057w; 76 TA wpoÇeAatmv

A: U Ï N N700 ZA. 0,14010»; N «ruffian, 07: and: arpOÇ

N l 3 I J t V æ ’ Npuât" 7rpo; 4070 apte. Eau de Ippnmm, mu
746 655;.

et minor, quod est impossibile; non igitur est
ut An ad DE ila FA ad minorem ipsâ ZA. Si-

militer utique ostendemus neque ad majorem;
ad ipsam igitur. Si igitur divisa: , etc.

- nporAzIz 40’. PROPOSITIO XIXI0

0’ c .Si sit ut tota ad totam ita ablata ad .abla-156.0 il; à; 6Àoy 7rp6ç 6A0! 057m; 15941119996» 07p6ç

tam, et reliqua ad reliquam crit ut tota ada I t t l t t t Ilaçetlplew , la! 70 A0170? 7rp0ç 70 Muret; and;
totam.06; gîter 7rp6; bien

Sit enim ut tota AB ad totaux rA ita ablataEnta 766p à; gîter 76 A8 arp6ç d’un 76 TA 0570:;

encore proportiOnnelles (I7. 5). Donc AE est à ne comme TH est à HA. Mais
on a supposé que AH est à En comme rz est à in ; donc TH est à HA comme rz
est a 1A (I r. 5). Mais la première TH est plus grande que la troisième rz; donc
la seconde HA est plus grande que la quatrième ZA (14. 5). Mais elle est plus
petite , ce qui est impossible; donc A8 n’est pas à se comme TA est à une
grandeur plus petite que 2A. Nous démontrerons semblablement que As n’est
pas a BE comme TA est à une- grandeur plus grande que ZA ; donc An est à DE,

comme TA est a ZA. Donc , etc. i ’
PROPOSITION XIX.

Si une grandeur entière est à une autre grandeur entière comme la gran-
deur retranchée de la première est à la grandeur retranchée de la seconde ,
la grandeur restante sera à la grandeur restante comme la première grandeur
entière est à la seconde grandeur entière.

Que la grandeur entière AB soit à la grandeur entière TA comme la grandeur
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àçmptôiv 76 AIE mp6; épanneler 76 r7: A670»

671 inti Acm6y 76 E8 0rp6ç’Mnr6y 76 2A 6’074:

si; ’6on 76 A8 97,06; 6A0w76 TA. *

15ml 706p in" (in; 76 AB 7rp6; 76 l”Al 0370;;

76 AE vrp6ç 76 Tl. aux) ivaAAaiE du; 76 BA 77p6ç 76

AIE 057w; 76 AT 71765 76 Tl. K16 in; 007m;-
par: payée» dyat’Ao’yo’r i071 , ami Jlarpeee’wat

airaÏAoyoy 6070.1. si; ripa.” 76 8E 7rp6; 76 EA 05-

7:0; 76 A2 7rp6ç 76 2T, mai ivntMaiË3, à; 76
BE 7rp6; 76 AZ 037w; 76 EA 7rp6ç 76 ZT. Dt «Fi

76 AE 7rp6ç 76 T2 067w; marinons" 6A" 76 A8

77:6; 3A0v 76 TA’ x43 honnir ripa 76 EB "p6;
Mmàv Al. 6070.4 si; 6À0v76 AB 7rp6ç bien 76 TA.

136w ripa si, x16 706 6517;.

5

A17. ad ablatam Tl; dico et reliquam 1-18 ad
reliquam ZA fore ut tota A3 ad totarn FA.

Quoniam enim est ut AB ad TA ita Al!
ad r2; et alterne ut BA ad AE ila Ar ad
rz. Et quoniam compositæ magnitudines
proportionalcs surit , et divisæ proportionalcs

erunt; ut igitur DE ad EA ita A2 ad 2T; et
alterne, ut DE ad Az ita EA .ad 21”. Ut au-
tem A]! ad TZ ila posita est tota A8 ad totam
FA ; et reliqua igitur En ad reliquam AZ crit
ut tota An ad totem TA. Si igitur sit, etc.

retranchée AIE estàla grandeur retranchée r2; je dis que la grandeur restante
en sera a la grandeur restante ZA comme la grandeur entière A3 est à la gran-

deur entière TA. . pCar puisque la grandeur entière AB est à la grandeur entière TA comme AE
est à r2 , par permutation, BA est à AE comme AT est à rz (:6. 5). Et puisque
les grandeurs composées sont proportionnelles , les grandeurs divisées seront
encore proportionnelles (I7. 5); douc BE est à EA comme Az est a zr ; donc,
par permutation , ne est à Az comme EA est à zr. Mais , par supposition , Ali est
à rz cumme la grandeur entière AB està la grandeur entière TA; donc la gran-
deur restante en sera à la grandeur restante A2 comme la grandeur entière AB
est à la grandeur entière TA (r I. 5). Donc , etc. -
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HOPIEMA.

s i c i i i fi tKan ive: w; ’70 A8 7rpoç To TA son»; ’ro

i i s ’ i ( t tAE 7rp0ç "ra TZ’ au: WŒÂÂŒE au; To AB que;

i PI t t )l
70 AIE une); ’ro TA wpoç 75 TZ’ auyueilxem alfa

I 2 I i r i
lueyeôn menaçait! ÊG’TH’. Eæeixûn JE au; TU AB

i i rl t i i x )I7,30; "ra EB OUTwç To Aï wpcç To 2A, zou en";

l t I x Pl lét’œer’xlcw’rH. En h nov-au (pavepoy, on in

l I fi I Q s 3 lenflamma; paysan avalant 31 , mu avanpewlzaw’n
éminçait garou. 07729 i521 Æeîfau.

HPOTAEIE u.’

i æ l l i Il 7 v Dl iEn n Tpld payse» , au: uÀÀa au’ro’iç tau ’70,

m r a .4 ’ A.wÀneaç, FÜVÆUO AdptCarolueva. mil 2V ne 51.qu

l J: l i A. N I (1” l?A071», (Tua-w Je 1-0 71940701! TOU TPITOU perçai! tr

p i I A" A, a] s ’ i aun; To Te-rapTov nu une grigou www un: son!
3

COROLLARIUM.

Et quoniam est ut AB ad FA ila AE ad
F2; et alterne ut AB ad AE ila PA ad FZ;
composites igitur nmgniludincs proportionalcs

surit. Oslensum autem est ut AB ad EB ila
AP ad ZA , et est per conversioucm. Ex hoc uti-

quc mauifeslum est si composites magnitudincs

proporliouales Sint, et par conversionem pre-
porlionalcs fore. Quod crut demonstraudum.

PROPOSITIO XX.

Si Sint ires maguitudincs , et alia? ipsis
æqunlcs multiltuline, binai surnptze et in oindrfm

ratione , ex æquo autem prima tertià major sit;
et quarta sextâ major crit; et si ŒfLuLliiS, ze-

; ,r ’ g ,I i . I . . . linti, irai" mai soir ËÀœa-crov, Mara-av. (111415: et 51 11111101"; 1113101-

COROLLAIRE.

Puisque AB est à TA comme AE est à r2 , par permutation (16. 5), AB est à
AE comme rA est à r2; donc ces grandeurs étant composées sont propor-
tionnelles. Mais ou a démontré que A13 est à EB comme Ar est à ZA; ce qui est
par COnversion. De là il est évident que si des grandeurs composées sont pro-
portionnelles, elles seront encore proportionnelles par conversion. Ce qu’il
fallait démontrer.-

PROPOSITION XX.

Si l’on a trois grandeurs et d’autres grandeurs égales en nombre aux pré-

mières, ces grandeurs, étant priSes deux à deux, et en même raison; si,
par égalité , la première est plus grande que la troisième , la quatrième sera
plus grande que la sixième,- si la première est égale à la troisième, la qua-
trième sera égale à la sixième; et si la première est plus petite que la’ troi-
sième, la quatrième sera plus petite que la sixième.
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. i
157m 7F1’ntytyt’93 7a A, B, r, un) aimai.

45707; 7cm 7è 700790; 7è A, E, Z, nivale

I s æ î a. l t i tAupCayoptwat w 7go sans) A074», a; ,utv 7o A

i t i i«qui; 75 B 0370; 75 A 7rpoç 7o E, si); de 7o B

717:3; 7è I’ 0370; 73 E wpàçfià Z, (hic-ou fi

fitïrov in?!» 73 A 70:7 I” N’y» 371 tu) 7è A

N n- H m ’I V i V7ou Z lançoit "’le’ un un, mot" un tÂatfl’Qf’,

a!

Murray.

En? 7è? [46:05 in: 7è A 705 r, 190m N
714 78 B, 75 fi ,ut’îÇoy wpàç 73 «575 perfora.

A5707 2’94" 27m9 73 bigarrer 76 A ripa wpôç 73

B gaffera: aber ixia 979759 75 r 7,35; 7è B. And
à; pin; 73 A vrpàç 7è B od7àç5 73 A 717:3; E,

si; fi 73 erpàç 7326 B nivévratÀn 037w; 7è z

717:3; 73 E’ a? 73 A sipo: 7:95; 7è E gazant M’-

7ov 3’er d’un? 7è Z arpàç 7è E. T51; ü wpôç 76

p d I I Il15173 A5707 Ëxéy’rw , 7o 7o)! [Juron layai: 8x07

Soient A, B, r trois grandeurs , et
nombre aux premières , ces grandeurs

Sint tres magnitudines A , B, r , et aliæ ip-
sis æquales multitudine A, E , z , bina: sumptæ

in eàdem ratione, ut quidem A ad B ita A ad
E, ut vero B ad F ita E ad Z, ex æquo au-
tem major sit A ipsâ T; dico et A ipsâ Z ma-

jorera fore; et si æqualis, æqualem; et si
nunor, nunorem.

Quoniam enim major est A ipsâ r, alia
autem quædam B, et major vero ad eamdem
majorem rationem habet quam minor; ipsa igitur

A ad B majorem rationem habet quam r ad B.
Sed ut A quidem ad i3 ita A ad E, ut veto 1’

ad B per inversionem ita Z ad a; et A igitur
ad E majorem habet rationem quam Z ad E.
Ipsarum autem ad eamdem rationem habentium,

majorent .rationem habens major est; major

A , E , z d’autres grandeurs égales en
étant prises deux à deux , et en même

raison , c’est-à-dire que A soit à B comme A est à E, et queB soit àrcomme
E est à z,- que , panégalité, A soit plus grand que r; je dis que 7A sera aussi
plus grand que z; que si A est égal à r, A sera égal à Z, et que si A est

plus petit que r, A sera plus petit que z. i
Puisque la grandeur A est plus grande que la grandeur r , et que B est une

autre grandeur quelconque, l lus grande grandeur aura avec celle-ci une
plus grande raison que la plus petite (8. 5);donc A aavec B une raison plus
grande que r avec .13. Mais la est à B comme A est à E, et, par inversion , r
està B comme z. est à E ; donc A a avec E une plus grande raison que z avec
E. Mais, parmi les grandeurs qui ont une raison avec une même grandeur,
celle-là est la plus grande qui a une plus grande raison (to. 5); donc A est
plus grand que z. Nous démontrerons semblablement que si A est égal à r ,
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’I * N Il[sur un: Mao-70v, enterrer.

I t . N yErre: 79k: payée»! 7a A, B, r, un: «me;

’ N B A. i I«:0707; un: 7o 700190; 7a: A, E, Z influa Aup-

A

Bfiu à

) x à a. a n I ’I tGauguin: un: W T? 11171,!) , EUTM æ! 767d-

, V a a. t a l r x 1 tPŒQ’ILU’." au7aw h ÆYŒÀOQIIÆ, (û; [LEV 70 A TF0;

7è B od7wç7è E wpàç 7è Z, à; (Pi 7è B vrpàç 7è

A sera égal à z, et que si A est plus
Donc , etc.

igitur est A ipsâ Z. Similiter ostendemus, et
si A æqualis sit ipsi F, æqualem fore et A ipsi
2’; et si miner, minorem. Si igitur Sint, etc.

PROPOSITIO XXl.

Si sint tres magnitudincs , et aliæ ipsis æ-
quales multitudine, binas sumptæ et in eadem
ratione , sit autem perturbata carum proportio,
ex æquo autem prima tertiâ major sit, et quarta
sextâ major erit; et si æqualis, æqualis; et si

minor, minor.
Sint tres magnitudines A , B, 1* , et alia: ipsis

æquales multitudine A, B, z, binæ sumptæ et

. aA

in eadem ratione , sit autem perturbata carum

. proportio, ut A quidem ad B ita E ad z,
ut vero B ad F ita A ad E, ex æquo autem

petit que r , A sera plus petit que z.

PROPOSITION XXI.

Si l’on a trois grandeurs, et d’autres grandeurs égales en nombre aux pre-
mières, ces grandeurs étant prises deux à deux , et en même raison, si leur
proportion est troublée, et si par égalité la première est plus grande que la
troisième, la quatrième sera plus grande que la sixième; et si la première est .
égale à la troisième, la quatrième sera égale à la sixième; et si la première
est plus petite que la troisième, la quatrième sera plus petite que la sixième.

Soient les trois grandeurs A , B, r, et d’autres grandeurs A , E , z égales
aux premières , ces grandeurs étant prises deux à deux, et en même raison;
que leur raison soit troublée, c’est-à-dire que A soit à B comme E est à z,



                                                                     

l
280 LE CINQUIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

r 037:»; 75 A 7rp5; 75 E, Primo JE 75 A 75:7 A ipsà F major sil; dico et A ipsâ Z majorem
T [44’ij 557w ÀÊW 571 mati 75 A 756 Z pilloit

Ënnt’ agir 770v, a:qu 700:" 1:qu barrer, ’e’Aa77ov.

Emi 7459 tuilé: in: 75 A 703 r, JAN fi
7l 75 B’ 75 A zips: vrp5ç 75 B [tricota Àtiyov 5’742:

drap 75 r 7,05; 75 B. A70: si; p.57 75 A 711:5;
75 B 557w; 75 E 7:95; 75 Z, à; N 75 r mp5;

fore; et si æqualis, æqualen ,- et si minor,

minorem. p iQuoniam enim major est A ipsâ P, alia vero

quœdam B; ergo A ad B majorem rationem
babel; quam l” ad B.,Scd ut A quidem ad B
ila E ad Z , ut vero P ad B per inversionem ila

tu

75 B airais-ma" ail-ru; 75 E 745:; 75 A. and 75 E E ad A; ct 8 igitur ad -Z imajorcm rationcm
sipo: 2795; 75 Z perfora: A5709 5x21, drap 75 E ’liabet quam P. ad A. Ad quam autem eadem
7,35; 75 A. Hf5ç 5 (li 75. 4575 parfera: A5701: majorem rationcm habet, illa minor est; minor
Ëxufimïro Ëaniv ËO’TW’iIÂdd’fOV ips: 1775 752 igitur est z ipsâ A; major est .igitur A ipsâ Z.

75:7 A: [ZIÎZÉV i771” ripa: 75 A 7m? Z. 0,uo:’œ; (N: Similiter utique ostendemus et Üqualis sit A

ÊciEoptv’Za-t xqiv 775:3? 75 A 7:5 r, Ïaov inca ipsi B, æqualem fore et A ipsi Z;jet.sin1inor,

tu) 75 A et; Zf nés: hua-75v, intestat. Eaiv in minorem. Si igitur tres, etc. .
il; qu’a, 3:45 7:5 557;.

que B soit à r comme A est à E , et que par ’égalité A Soit plus grand que r;

je dis que A sera plus grand que z; que si A est égal ail", A sera égal à z,
et que si A est plus petit que r, A sera plus petit que z.

Puisque A est plus grand que 1", et que B est une autre grandeur, A aura
avec B une plus grande raison que r avec B (8. 5). Mais A est à B comme
E est à z, et par inversion, r est à B comme E est à A; donc E a avec z
une plus grande raison que E avec A. Mais la grandeur avec laquelle une même
grandeura une raison plus grande est la plus petite (Io, 5) 5 donc z est plus petit
que A ; donc A est plus grand que z. Nous démontrerons semblablement que si
A- est égal à r, A sera égal à z , et que si A est plus petit que r, A sera

plus petit que Z. Donc , etc. .
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en 1’ aura); 70 E wpàç 75 2’ A570 371 ml Juana

n a. a n. I yl r s l s 4n 1-9: une) 7mn» erra: , au; 72 A wpoç 70 T su-

Tw; ’rà A TIFèç 73 2’.

à»

bd

H"
[1.1D

IN

EÏÀn’çBu yàp 1’57 ph A, A l’aime m’emm-

nÀcÉwaL ri H, 6, vôy ü B, E 41Mo: à :7096"

30-de; woÀÀœvrAaÉa’m 7è. K, A , mû 6’71 759 T,

.2 JAN: Ê Ë-ruxw t’a-alu; woAÀawAaËcm 7è M, N.

PROPOSITIO xxu.

Si sint quotcunque magnitudines , et alise ip-
sis æquales multitudiue, biuæ sumptæ et in câ-
dem ratione ; et ex æquo in eâdem ratione emnt.

Sint quotcunque magnitudines A , B , P, et
alia: ipsis æquales multitudine A, E, Z, binæ sampis:

in eâdem ratione , ut A quidem ad B ila A ad

E, ut B vero ad F ila E ad Z; dico et ex
æquo in eàdcm rntîoue fore, ut A ad P ita A

ad Z.

H 4......-K ..-.:.M -----,91------
A -----N

Sumantur enim ipsarum quidem A , A æque
multiplices H , 9 , ipsarum vero B , E alia: utcun-
que æquc multiplîccs K, A , et insuper ipsarum

r , Z aliæ utcunque æque multiplias M, N. I

PROPOSITION XXII.
Si l’on a tant de grandeurs que l’on voudra, et d’autres grandeurs égales en

nombre aux premières, et si ces grandeurs , prises deux à deux , ont la même

raison, elles auront la même raison parégalilé. e
Soient A , B , r tant de grandeurs que l’on voudra, et A, E, z d’autres

grandeurs égales en nombre aux premières; que ces grandeurs, prises deux
à deux , aient la même raison , c’est-à-dire que A soit à B comme A est E,
et queB soit à r comme E est à z; je dis que ces grandeurs auront la même
raison par égalité, c’est-à-dîrc que A sera à r comme A est à z.

Prenons des équimultiples quelconques H, e de A et de A; prenons d’autres
équimultiples quelconques K , A de B et de E , et enfin d’autres équimultiples

quelconques M, N de r [et de z. l 36
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K13 inti in" à; 73 A 7’93; 73 B 0574»; 73 A

711:3; 73 E , un) eÏÀnvr’rau 75v p37 A, A irrita;
WOÂÀaWÂd’d’la 7è H, a, 7Æy 33 B, E in: à 3’74:-

xw ici-oint; woAAawÀaËa’m 7è K, At in" ips: à;

73 H mp3: 73 K 967m 73 6 7rp3ç 73 A. Ami 7è

«67cl 333 nul à; 73 K 7,13; 73 M sans; 73 A

b

"1M

D

Enr

1:93: 73 N. Eml 33v qui une?» in) 7è H, K,
M, 10.3 JAN: adule ila-a 73 706700; 6, A, N
mitan AupCayo’peva nô Ëy 7:23 «11371,75 A379)" «Ma-ou

Ëpa si ômpiæu 73 H 735 M, 679,93ch :13 73

A: 3 Il V6 7cv Nt 1113!: 770?, l’a-ct" un si man-737, 047-.

7cv. Karl in: 7è p37 H, 6 767 A, A incita;
noÀAavrAaia’m, 74:3 J3 M, N 78y r, z JAN: à

d3711;!" irrita; woAÀdwÀaËww sont! ripa à; 73 A

Et quoniam est ut A ad B ita A ad E,
et sumptæ sunt ipsarum quidem A , A æque
multiplices H , e, ipsarum vcro B , E aliæ ut-
cunque æque multiplices K , A; est igitur ut H
ad K ila 0 ad A. Propter eadem utique et ut x
ad M ila A ad N. Et quoniam tres magnitudi-

nes sunt H , k , M , et aliæ ipsis æquales mul-

titudinee , A , N binæ sumptæ et in eadem ra-
tione; ex æquo igitur si superat H ipsam M,
superat et 6 ipsam N ;et si æqualis, æqualis; et si

miner, miner. Et sont H , a quidem ipsarum A,
A æquo multiplices, ipsæ veto M , N ipsarum

P , z aliæ utcunque æque multiplices; est
igitur ut A ad r ila A ad z. Si igitur quot-
cunqne , etc.7p3ç 73 r 057c»; 73 A 7:73; 73 Z3. Eèv il): il

a u x (En057071907, 11! 71 Ü "fa

Puisque A est à B comme. A est à E , que l’on a pris des équimultiples quel-
conques H , e de A et de A, et d’autres équimultiples quelconques K , A de B
et de E; 1-1 est à K comme e est à A (4. 5). Par la même raison, K est à
M comme A est à N. Donc , puisque l’on a trois grandeurs H , K , m, et d’autres

grandeurs e, A, N égales en nombre aux premières , et que ces grandeurs,
prises deux à deux, ont la même raison; si, par égalité, H surpasse M , 6
surpasse N; si H est égal à M , e est égal à N , et si H est plus petit que M,
6 est plus petit que N (2o. 5). Mais H , e sont des équimultiples quelconques
de A et de A , et M , N d’autres équimultiples quelconques de r et de z; donc
A est à r comme A est a z (déf. 6. 5). Donc, etc. i
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avouai: gy. A i PROPOSITIO xxm.
Si sint tres magnitudines , et alia: ipsis arqua-

les multitudine , binæ sumptæ in eadem ratioue ,

sit autem perturbata carum proportio ; et ex æquo

in eâdcm ratione erunt.

Sint tres magnitudiues A , B , P, et aliæip-
sis æquules multitudine . binæ sumplæ in eadem

w i5337 î; 7Piat ptyiôn, tu; JAN: (15701; in 7o
1193034, 7673M AaILano’Htva 31’ 7g? 4674i A379),

tr t l r N e I l x Ap à 73749471439» dans"! n zyeutant ne: duo-ou

n. N Yiy 7;.) 1674.3 N’y,» errai.

E771» 7piat payée» 7è A, B, r, uni d’un

. A Î A IN«uranies: 7o vlnôoç, acini?» ÀwCartipem i7 7go

H

ulula»

Il

tuZ

r1
llll

Q

4575 A674» 7è A, E, z, in?» N 727413446" "60110 A s E : z î sa autem Perturban 03mm
46757 ai ÉvaÀoyt’a, à; p.37 73 A MP3; 73 a 057m:

73 E 71113; 73 Z , de T3 73 B 793; 73 r du; 73

proportio , ut A quidem ad B ila E ad z , ut 3
vero ad r ita A ad E; dico esse ut A ad r in.

q
A 793; 73 E. M70 37; t’a-tir à; 73 A MP3; 73 r A ad z.

W t s t ,auna; 7o A 7170; 70 Z. ,EÏMiçûm 75v p37 A, B, A t’a-aira; vroÀAmrAai- Sumantur ipsarum quidem A , B , A æque

ne 733 H, Q, K, 757 :93 T, E, Z in; si multipliccs 11,6, K , ipsarumvero P, E, Zaliæ
box" t’a-oint; vroÀÀctvrÀz’o’m 7è A, M , N. utcunque æque multiplices A , M , N.

PROPOSITION XXIII»

Si l’on a trois grandeurs, et d’autres grandeurs égales en nombre aux pre-
mières ; si ces grandeurs, prises deux à deux, out la même raison, et si
leur proportion est troublée , ces grandeurs auront la même raison par égalité.
g Soient les trois grandeurs A , Et, r, et d’autres grandeurs A, E, z égales
en nombre aux premières ; que ces grandeurs , prises deux à deux , aient la
même raison, et que leur proportion soit troublée , c’est-à-dire que A soit
à B comme E est a z, et que B soit a r comme A est à E; je dis que A est

a r comme A est à z. lPrenons des équimultiples quelconques H, a, K des grandeurs A, B, A,
et d’autres équimultiples quelconques A , M , N des grandeurs r, E , z.
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71.71 A, B, 7:3 J33 pipa 737; 574670; mm-
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A api; 73 B 33’713; 73 H 7,33; 73 9. A143 733

(:3733 3:3 me) si; 73 E 7rp3; 73 2 3570; 73 M
mp3: 73 N’ ne.) 3’77" (in; 73 A qui; 73 B 357w;

73 E «P3; 73 Z’ au) 13; 5px 73 H 7P3ç 73 9

3570; 73 M 7,13; 73 N. K13 inti in" t3: 73 B
mp3; 73 r «in; 73 A 7,13; 73 E, sur) ivuMdE

A

.3...

r.-A

E

Z
--r--

si; 73 B 7793; 73 A m7743; 73 r 7:93; 73 E. K43

31:3 743 e, K, 75v B, A 3733m; in) mammi-
na’ 733 33 pilau 737; irrita; WOÀ’rdWÂdd’IIOIÇ 73v

:373" 3x" Abat in"! d’un air; 73 B «p3; 73
A 3370; 73 9 7,73; 73 Kt 3’003 a3; 73 B m3; 73

A 33733; 73 r 793; 73 E’ uni t3; d’un 73 6 «p3;

73 K 337w 7o P 7173; 73 E. fichu, in) 733 A,
M 7559 r, E imita; 3773 mMavrÀaiwat’ in"
zip: à; 73 r 77:3; 73 E 3570; 73 A 7p3ç 73 M.

Et quoniam æque surit multiplices H , e ip-
sarum A , Il , partes vero eamdem lIalqut ratio-

nem quam carum æquo multipliees; est igitur
ut A ad B ila H ad e. Propter eadem nuque.
utEadZita u ad n; et estutA ad sinua
z; et ut igitur H ad e ita M ad N. Et quo-
niam est ut B ad P ila A ad E , et alterne ut
B ad A ita P ad E. Et quoniarn 6 , K ipsarum
B , A æque sont multiplices 5 partes autem cam-

-.-..-...-.-
E.......-......

dem habent rationem quam æquo multiplices;

est igitur ut B ad A ila 9 ad x; sed ut B
adAita rad E; et ut igituread Kitar ad
Ë. Rursus quoniam A, M ipsanlm r, E æquo
sunt multipliccs; est igitur ut l" ad E ila A
ad M. Sed ut P ad E in: 9 ad K,- et ut igItur
9 ad K ita A ad M, et alterne in 0 ad A ita
K ad M. Ostensum autem est et ut B ad 9 ila
M ad N ; et quouiam ires magnitudines sunt

Puisque H, e sont des équimultiples de A et de B , et que les parties ont
la même raison que levrs équimultiples (I5. 5); A est à B comme H est à e.
Par la même raison, E est à z comme M est à N; mais A est à B comme E
est à le; donc H est à e comme M est à N (I 1. 5).Et puisque B est à r comme
A est à E, B est à A par permutation , comme r est a E. Et puisque e , K sont
des équimultiples de B et de A, et que les parties Ont la même raison que
leurs équimultiples, B est à A comme a est à K. Mais B est à A comme r
està E ;donc a estaxcomme r est à E. De plus, puisque A, M sontdes équimul-
tiples de r et de E, r est à E comme A est à M. Mais r est à E comme e
en a x; donc e est à x comme A est à M, et par permutation , e est à A
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75 1.3743 A373», ni 337w 157657 7t7apawu’m ri

draÀoyt’a- hircin d’un si 373’265" 73 H 733 A,

37193741: mati 73 K 735 N’ gai si 7707, 731W ne)

si iAa77oy, 3247731. K43 in: 733 p31 H, K
75v A, A bien 7oÀÀct7Mia-m, 7d (Fi A, N
75v r, Z. inn ripa. à; 73 A 7’53; 73 r 03’733;

73 A 793; 73 Z. finir ripa 5 7914, :43 7d 355;.

n r o 7 A 2 I z sa".

in 3 N l Ilady TPDTOV 7P3ç 3337431 73v auner :ng 7m-

fl 3 N707 and 7pi7ov 7p3; 737:1p7ov, 9x91 de au

I I I N I N I N Ü7cp773v 793; àunpav 7cv auner A37" ne: m-

" N7cv 793; 73719737 m3 nw7393v 793:7» un

I I! l74,377" 7p3ç Jeu’wpov 73v 16701 35:: loyer x73
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H , 9 , A, et alia: ipsis æquales multitudine, ipsæ
K , M , N , bine sumptæ’ in eâdem ratione , et.

est carum perturbata proportio ; ex æquo igitur
si superat H ipsam , supers: et K ipsam N ; et
si æqualis , æqualis 3 et si miner , miner. Et sunt

Il, anidem iprarum A , A saque multipli-
ces , ipsœ vcro A , N ipsarum r , li; est’
igitur ut A ad r ita A ad z. Si igitur sint
tres, etc.

PROPOSITIO XXIV.

Si prima ad secundam eamdem habeat ra-
tionem quam lertia ad qucrtam ; habeat autem
et quintaxad secundam eamdem ratiouem quam
sexta ad quartam 3 et simul sumptçe prima et
quinta ad secundam eamdem ratiouem habebunt

quam terris et sexte ad quantum.

comme K est à M. Mais on a démontré que Il est à e c0mme M est à N ; donc,
puisque l’on a trois grandeurs H , e , A , et d’autres grandeurs K , A, N égales

"en nombre aux premières; que ces grandeurs, prises deux à deux, ont la
même raison , et que leur proportion est troublée ; si, par égalité , .H surpasse
N, K surpasse N; si H est égal à A, K est égal à N ; et si H est plus petit que
A, K est plus petit que N (si. 5). Mais H, K sont des équimultiples de A et
de A , et A , N des équimultiples de r et de z; donc A est a r comme A est
à z (déf. 6. 5). Donc , etc.

PROPOSITION XXIV.
Si la première a avec la seconde la même raison que la troisième avec la qua-

trième, et si la cinquième a avec la seconde la même raison que la Sixième avec la
quatrième, la somme de la première et de la cinquième aura lu même raison avec
la secoude que la somme de la troisième et de la sixième avec la quatrième.
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«p3; 7i7ap7ov 73 Z’ N’y» 37: ne) 7077:6393 7,;6-

7cv nazi wëp7r7ov 731A17! 77,33; ûu’npov 73 r 73v

m3737 if" Ào’yov tu) 7Pi7or un) anar 73 A9

a I l7:90; 727319707 7a Z.
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En? and) in» à; 73 EH wp3ç 73 1’ 357w; 73

15671.13; 7d Z’ cinéma"! 5p: ai; 73 r 71733; 73 EH

od7aç 73 Z 711:3; 73 E6. Emi 03v in" si; 73
A3 77:3; 73 r 337m; 73 Ali 71733; 73 Z, à; J3 73

r 74.3; 73 8H 387w; 73 Z 7rp3ç 73 E63 flic-av
à”): 3773;! si; 73 AB 5793; 73 BH 3570; 73 AE
793; 73156. K43 imiïàypnys’yapeyêen âvéAoyâv

in: , a) 70772931731. «5&va iman i’rrw ëpat

(26 73 AH 7rp3ç 73 8H 057w; 73 A6 793; 73 GIS.

15773 «N ml si; 73 EH :793; 73 r 337w; 73 ne 7:93;

73 2’ bien; sipo: 37739.33; 73 AH 71.23; 73 r 357:»;
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Prima quidem enim A3 ad secundam r eamdem

habcat rationem quam tertio A]! ad quarlam z;

habeat vero et quinta EH ad secundam P
eamdem rationem quam sexta EQad quartem z ;

dico et simul sumptas primant et quintam AH
ad secundam P eamdem habitants esse rationem
quam tertin et sexte Le ad quartam z.

Quoniam enim est ut H! ad r ila se ad z;
pet inversionem igiturut r ad 3H ila Z ad E0. Et
quoniam est ut AB ad P ita A8 ad Z , ut autem
r ad 13H ila z ad 59; ex æquo igitur est ut
A]! ad 3H ita A! ad ne. Et quoniam divisa
magnitudines proportionalcs sunt , et compo-
sitæ proportionalcs orant; ut igitur AH ad in
ila A0 ad en. Est autem et ut 8H ad 1’ ita se

ad 2; ex æquo igitur est ut AH ad P ita A9

ad z. Si igitur prima, etc. t

Que la première AB ait avec la seconde r la même raison que la troisième
AE a avec la quatrième z, et que la cinquième BH ait avec la seconde r la
même raison que. la sixième E0 avec la quatrième z; je dis que la somme de
la première et de la cinquième AH aura avec la seconde r la même raison que la.
somme de la troisième et de la sixième ne a avec la quatrième z.

Puisque BH est à r comme E6 est à z, par inversion, r est à 8H comme
z est à se (cor. 4. 5). Mais AB est à r comme AE estàz , et r est à EH comme
z est à E6; donc , par égalité, AB est à BH comme AE estàEe (au. 5); donc,
puisque ces grandeurs étant divisées sont proportionnelles, ces grandeurs
étant composées seront proportionnelles (18. 5) ; donc AH est à BH comme A9
est à 6E. Mais EH est à r comme se est à z; donc , par égalité, AH est à r
comme A8 est à z (22. 5). Donc , etc.
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nporAztz xi.

finir 73703,»: p.748» chaîner î, 73 yiytnoy

ni 73 imine-taf No 75v Àomôv pifferai in".
Enta 75773194 [1274631 airaiAayov, 7è AB, TA ,

E, Z, à; 73 AB 793; 73 FA 337w; 73 E «p3;
73 Z, :7730 J3 pigne-rat 543;” aô7ôy 73 A8, 3A4;-

x1770! fi 73 2* N’y» 371 7è AB, Z 7251 TA , E

[nizeré 307:.

m1300 739 7l; p37 E i737 73 AH, 74:5 J3 Z

in? 73 re. ,E713 0593 in" à; 73 AB 7rp3; 73 TA 337m

A l A 1’ A A A N A A7o E 7’90; 7o 1,17m! à 7o par E 7go AH, 7o A

Z 79,5 r94. ira-ru sipo: si; 73 A]! 717:3; 73 TA 337w;
73 AH 74:3; 73 r9. K43 imt’ in" si; 3A» 73
*AB 7rp3ç 3A" 73 TA 3570; oipatpcôiv 73 AH 7:93;

PROPOSITIO XXV.

Si qualuor magnitudines proportionales sint ,
maxima et minima duabus reliquis majores sunt.

Sint quatuor magnitudines proportionalcs An,

TA, E, Z, ut AI ad FA in E ad Z; sit autem
maxima quidem ipsarum A3 , minima vcro Z;
dico A! , z ipsis FA , E majores esse.

Ponatur enim ipsi quidcmË æqualis AH , ipsi

veroz æqualis r9.
Quoniam igitur est ut A]! ad TA ila E ad z ,

tequalis autem ipsa quidem E ipsi AH , ipsa
vero Z ipsi r9 ; est igilur ut A]! ad FA ita AH
ad r0. Et quoniam est ut tota An ad totem
FA ita ablata AH ad ablatam r9 5 et reliqua

PROPOSITION XXV.

Si quatre grandeurs sont proportionnelles , la plus grande et la plus petite
sont plus grandes que les deux autres.

que les quatre grandeurs AB, r4 , a , z soient proportionnelles, c’est-adire
que AB soit à rA comme E estàz; que A8 soit la plus grande, et z la plus
petite; je dis que les grandeurs AB, z sont plus grandes que les grandeurs
TA, E.

Faisons AH égal à E , et to égal à z.

Puisque A3 est à m comme E est à i , et que AH est égal à E, et r9 égal

à z , A8 est à rA comme AH est à ra , et puisque la grandeur entière AB.est
à la grandeur entière TA comme la grandeur retranchée AH est à la grandeur
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épannela: 1-3 re- la) aunât; JPL 73 H3 "F3; igitur H3 ad reliquam 0A crit ut tout A3 ad
Acnniy 73 6A ici-7m à; 3M! 73 AB 793; ZÀoi’

73’ TA. MsÎCov (N 73 AB 73:7 11V mirer aigu x13 iol’ igilur et H3 ipsi 9A. Et quoniam æqualis

75 H8 m7 9A. tu) irai i’m 3373 73 ph AH est AH quidem ipsi I , P9 vero ipsi z ; ipsas
733 E, 73 A ra 793 Z’ 7è cipal. AH, Z in in; igitur AH , z æquales surit ipsis P9, E. Et quo-

niam si inæqualibus æqualia addautur , toi:

totem l’A. Major autem An ipsâ FA; ma-

737; r9, E. Kari 37173 Ëair (571’701; in upas-nef,

H a , NWH’HH

7:3 3A2 d’un 37717:7. Liv 5p: 75v H8, 6A ciri- inœqualia sunt; si igitur ipsis H8 , 9A inæquo-

ont! (gy-nov, un) infatua; 706 H3, un; Hêyô H8 libus existentibus , et majore H3 ,
7793772937 733 AH, Z, 753 493 9A 773371037 7è quidem un addantur AH, z , ipsi vero 6A
r9, E, wvéywatt 73. AB, Z mirera. 75v FA, addanlur F9 , E, fient A]! , Z majores ipsis
E. Eây à”): TOICWÆPŒ, ml 7:3 357;. FA , E. Si igitur quatuor , etc.

Iretranchée ra , la grandeur restante HB sera à la grandeur restante 6A comme
la grandeur entière AB est à la grandeur entière TA (19. 5). Mais AB est plus
grand que m; donc H3 est plus grand que 9A. Mais AH est égal à E , et r9
à z ; donc les grandeurspAH, z sont égales aux grandeurs r9 , E. Mais si on.
aioute des grandeurs égales à des grandeurs inégales , les grandeurs entières sont

inégales; donc, puisque les grandeurs H8, 9A sont inégales, et que HB .est la
plus grande, si lion ajoute à H8 les grandeurs AH, z, et à 6A les grandeurs
r9, 1-2, les grandeurs An, z seront plus grandes que les grandeurs rA, E.
Donc, etc.

FIN ou envenimas nival.
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I I I I i Ü-B.0 A97nn7rovûo7u. J3 malaxera-r", 374v
31173,19 75v qnpahm tiyatiytvor’ 7s tutti imi-

mm A673"! 53-17.

DEFINITIONES.

x. Similes figuras rectilineæ saut, quæ et
angulos æquales habent singulos singulis, et
circa æquales angulos latere ’proportionalia.

a. Rocipmcæ autem figura: sunt,.quando
in ulrâque figurarum antecedentesque etcon- t
seqüentes rationaux surit.

. uvule SIXIEME’ .À
DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

DÉFINITIONS.

t. Les figures rectilignes semblables sont celles qui ont les angles égaux
chacun à chacun, et dont les côtés autour des angles égaux sont propor-
tionnels.

a. Les figures sont réciproques, lorsque les antécédents et les conséquents
des raisons se trouvent dans l’une et l’autre figure.

37
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t’a-l 73. a, A tamia, ml Mia-803w 7551433 Br

LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

5. Secundum extrcmam et mediam ratio-
nem recta secla esse dieitur, quando est ut
tota ad mains segmentum ila mains ad minus.

4. Altitudo est omnis figuræ a vertige ad
basim perpendicularis ducta.

PROPOSI-TIO I.

Triangula et paraüelogramma , sub eâdem

altitudinc existentia, inter se sunt ut baSes.

Sint triangula quidem ABI’, ’APA, paralle-

logramma vero Br , rz , sub eâdcm altitudine
existentia, ipsâ ab A ad BA perpendiculari
ductâ; dico esse ut Br basîs ad FA basim ila

ABF triangulum ad APA triangulum, et E?
parallelogrammum ad rz parallelogrammum.

Producatur enim 3A ex utrâque parte ad
e , A punch , et ponantur ipsi quidem Br basi

5. Une droite est dite coupée en extrême et moyenne raison, lorsque la
droite entière est au
au plus petit.

plus grand segment comme le plus grand segment est

4. La hauteur d’une figure est la perpendiculaire menée du sommet sur
la base.

PROPOSITION PREMIÈRE.

Les triangles et les parallélogrammes qui ont la même hauteur sont entr’eux
Ilcomme leurs bases.

Soient les triangles ABr , AIE; et les parallélogrammes Et , r2 , ayant la même
hauteur," savoir, laperpendiculaire menée du point A sur BA ; je dis que la
base Br est à la base r3 comme le triangle ABr est au triangle Ara, et comme
le parallélogramme Et est au parallélograrune r2.

Prolongeons la droite BA de part et d’autre vers les points e, A 5 prenons tant
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flairs: in: Ecztùwnoûv’ a; 3H, H6, 7g? «Pi

TA Bain: ils-eu authvra’rotïy ai AK, KA, nazi

Ëmüâxeumv ai AH, A9, AK, AA.

Km) iml in: siclv ai r8, BH, H9 divul-
Jlauç, 7431,") ml qui AGH, AHB, ABr 7Pi-
70": émiâmes BW’KÀad’I’üV à”): irriv si 6P

Bain; fait; Br flénwç, rouvratvràuîmiy in: ml

70’ A9! Tpt’wm 1’06 ART 791705990. Aral 7è

9.118 r
mini «hl ôuràatciuv t’a-vis si FA Bain-t; 737; I’A

fléaux, TOM’TG’IIÂa’d’IOIr in: mal 73 AAI 7Pi-

yawov 708 un ntyâvou’ au) si l’a-n. lulu n 61’

fléau viril-A3431: , 700v in) ml 73 AGT rythma!

793 AAI’ aplanirait ml si JWlPéxll si cr Bain; 7;;

TA Béarn, timps’xn uni 73 A611 791’760" 705

AAI’.7p17aîvou’ mal si :Àdflæv, :Âdflov. Tenni-

Pav (Fil 317w Ftysûôr, No pi? Brian 75v. Br,

æquales quotcnnque EH , ne, ipsi veto FA
basi æquales quotcunque A]: , M , et jungan.

tur AH, AIS, 4K, 4A.
El: quoniam æquales sunt ipsæ P3, 1m, ne

inter se , æquales sont et A911, AHB , Mir trian-
gula inter se 5 quam multiplex igitur est 9P basin

ipsius Br basis , tain multiplex est et Aer trian-
gulum ipsius An)? trianguli. Propter eadem uti-

A K A
que quam multiplex est rA basis ipsius FA
basis , tan: multiplex est et AAP triangulum
ipsius APA trianguli; et si æqualis est or basin

ipsi FA baal, æquale est et aer triangulum
ipsi AAF triangule ; et si superatq OP basis ip-
sam TA basim ,. superat etVA’OI’ triangulum

ipsum AAI’ triangulum; et si minor, minus.
Quatuor igitur existentibns magnitudiuibns ,

de droites qu’on voudra 13H, ne , égales chacune à la base Br , et tant de droites
qu’on voudra AK , 1m , égales chacune à la base ra ; joignons AH, A9 , AK, Ali."

Puisque les droites F8, EH, ne sont égales entr’elles, les triangles AGH,
un; , ABr sont égaux entr’eux ( 58. t ) ; donc le triangle aer est le

.même multiple du triangle ABr que la base et l’est de la base Br. Par la même
raison , le triangle AAr est le même multiple du triangle au que la base
ra. l’est de la base ra. Donc si la base er est égale à la base m, le triangle
aer, est égal au triangle Mr; si la base et surpasse labase ra, le triangle a
aer surpasse le triangle au (58. 1); et si la base 6P est plus petite que la
base rA , le triangle aer est plus petit que le triangle Mr. Ayant donc quatre

à
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duabus quidem’basibus Br, FA , duobus vcro

triangulis ABP, APA , sumpta sunt tuque mul-
fiplîcia basis quidem Br et ART triangnli ,
ipsa 9P basis et Aer triangulum; basin vero TA
et trianguli APA alia utcunque æque multiplicia ,

ipsaque TA basis et AAT triangulum. Et osten-
sum est si superat et basis ipsam TA basim, supe-

rare et AOT triangulum ipsum 4A? triangulum;

A Z

6 H ,3 T
in, l’a-or ni si han-ru, lunofi- in" il):
à; il ET flirt; vrpàç 1’th TA Béa-n ail-ra; 73 ART

TPIIyüVtw wpàç 13 .ATA rpt’ymror.

Rai Ëml 103 [Air .ABT vptytivou harkis-:57
in; 15 ET napdàuàéypuppor, 703 «N ATA

vptyaivou (immigrât in: 75 ZT wapannàiypap-

pas, rà- (il pipit 707; aimé-ra; nanan-Auriol;
13v «titrât 1x" Ào’yoyt in» ripa à; 73 ABT

A K A
et si æqualis , æquale; et si miner, minus;
est igitur ut Br basis ad TA basim ita An?
triangulum ad APA triangulum.

Et quoniam trianguli ART quidem duplum est
31’ pardlelogrammum, ipsius vero ATA trianguli

duplum estZ-F parallelogrammum , partes autem ’

eamdem babent rationem quam carum æque
multipliccs; estvigitur ut ABI’ triangulum ad

grandeurs, les deux hases Br , ra; et les deux triangles ABT, au , on a pris
des équimultiples quelconques de la base Br, et du triangle ABT, savoir, la base er
et le triangle aer ; on a pris aussi d’autres équimultiples quelconques de la base
ra et du triangle au , savoir, la base TA et le triangle AAI’; et l’on a demontré
que si la base er surpasse la base rA , le triangle Aer surpasse lentriangle Mr;
que si la base er est égale à la base TA, le triangle aer est égal au triangle
au , et que si la base er est plus petite que la base m , le triangle ner est
plus petit que le triangle AAT; donc la base Br est à la base ra comme le
triangle ART est au triçgle ara (dél. 6. 5).

Puisque le parallélogramme ET est double du triangle. ABr , que le’parallé-
logramme zr est double aussi du triangle ATA (prbp. 41. t), et que les parties
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7Pi7awov "P3; 73 ATA 7Pi7mov 337w; 73 ET 7m9-
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Eml 057 3911549", «le ri fier-l BT pain; 717:3; 73v

TA 0570; 73 ART trpt’yœyor 7rp3ç 73 ATA 7Pi74»-

rov5, à; fi 73 ABT 791743137 9:73; 73 ATA 7p!-
7œvovô 037»; 73 ET wapaMnÀo’ypappoy WPàÇ 73

2T wapmnàëypaptpor’ ml à; ips: si Br pairs;
wpàt 7311A Béarn 03’740; 73v ETvrœpaÀMAé’ypatp-

par mp3; 73 2T wapaMnÀo’ypatppofi. Tri. ripa

flûtant, tuai 7è ifîç. .

HPOTA212 Aï.

O

Et l l I au A au z on.au fiançant: Tapd [un 7m 91’ tapa" 4x p
Tl; «5961!, airaiàoyor 11’497 qui; 708 flanchet:
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. 293ATA triangulum ila ET parallelogrammnm ad
2T parallelogrammllm. LQuoniaim igitur osten-

sum est, ut basis quidem Br ad FA basim ita
ART triangulum ad ATA triangulum ; ut autem
ART triangulum ad ATA triangulnm ita Br p3.

rallelogrammum ad 2T parallclogrammum ; et
ut igitur Br basis ad TA basim ita EF paral-
lelogrammum ad 2T parallelogrammum. Ergo
triangula;’ etc.

’PROPOSITIO Il.

Si trianguli juxta unum latex-nm ducatur quæ-

dam recta, illaproportionalitcr secabit trianguli
lutera; et si trianguli latera proportionaliter
secta fuerint, ipsa sectiones conjungens. recta
juxta reliquum crit trianguli lattis.

ont entr’elles la même raison que leurs équimultiples (prop. 15 5). , le triangle
ABT est au triangle au comme le parallélogramme Jar est au parallélogramme
zr. Puisqu’on a démontré que la base’Br est à la base rA comme le triangle

ABT est au triangle un, et puisque le triangle ART est au triangle ATA
comme le parallélogramme Er est au parallélogramme zr, la base Br est à
la base ra comme le parallélogramme ET est au parallélogramme zr (u. 5).
Donc , etc.’

PROPOSITION 11.

Si l’on mène une droite parallèle à un des côtés d’un triangle, cette
droite coupera proportionnellement les côtés de ce uiangle ; et si les côtés
d’un triangle sont coupés proportionnellement, la droite qui joindra les. sec-
tions sera parallèle au côté restant du triangle.
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Joignons DE , ra.
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- Trianguli enim ART parallela uni latex-un;
Br ducatur A2; dico esse ut BA adIAA ila
TE ad EA.

Junganturvcnim BE, FA.
Æquale uliquc est BAEjriangulum ipsi TA!

triangulo, in eâdem enim basi surit AE et
intra easdem parallclas AE, Br. Aliud’ autem

quoddathlAE triangulum; æqualia vcro ad.
idem eamdem habeut rationem ,- est igitur ut

BAE triangulum ad AAÉ triangulum, ita TA!

triangulum ad AAE triangulum. Sed ut BAT.
quidem triangulum ad AAE ita 3A ad A4;
Barn cum sul) eadem altitudine sint, sub ipsi
al) E ad A8 perpendiculari duclâ, inter se
sunt ut bases. Propter eadem ulique ut TAE
triangulum ad au ila ra ad sa ; et ut igitur
sa ad 44 in TE ad EA.

Menons ne parallèle à un des, côtés Br du triangle ART ; jeldis que sa

Le triangle BAE sera égal au triangle un (5 7. t) , parce qu’ils ont la même base
AE, et qu’ils sont compris entre les mêmes parallèles ne , Br. Mais AAE est un autre

triangle; et des grandeurs égales ont la même raison avec une même grandeur
(7. 5); donc le triangle BAE est au triangle AAE comme le triangle TAIE est
au triangle me. Mais le triangle BAIE est au triangle AAE comme sa est à sa;
car ces deux triangles, qui ont la même hanteur , savoir, la perpendiculaire
menée du pointEsur la droite A8 , sont entr’eux comme leurs hases (r. 6).
Par la même raison le triangle TAE estran triangle AAE comme r15 est à EA;
donc 8A est à AA comme r15 est à EA (n. 5). i
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Sed ct ART lrianguli late’ra An, AT propor-

üonaliter secta sint in A, E punctis , ut 13A ad
AA ila TE ad EA , et jungatur A15; dico paral-

lelam esse AEvipsi Br. i

lisdem enim constructis , qnoniam est ut BA
ad AA ila TE ad’EA, sed ut 3A quidem ad AA

r ita 15A! triangulnm ad AAE triangulum , ut TE
vero ad EA; ita- TA! triangulumrad AAE triangu-

lum ; et ut igitur BAE triangulum ad AAB trian-

gulum ita TAE triangulutn ad AAE triangttlum.

lUtrumquel igitur [BAIE , TA]! triangulorum ad
AAE triangulum eamdem habet rationern. Æ-
qnale igitur est BAE triangulum ipsi TAE trian-
gulo; et sunt super eâdcm basi 4E. Æqualia au-

tem triangula et super eâdcm basi constituta
et intra easdem parallelas saut. Parallela igitur
est AE ipsi 3T. Si igitur trianguli , etc.

.Mais que les côtés A3 , Ar du. triangle ÀBT soient coupés proportionnelle-
ment aux points A, a, c’est-à-dire que sa coitè AA comme r12 est à 2A , et
joignons ne; je dis que AE est parallèle à in. i

Faisons la même construction. Puisque BA est à M comme TE est à HA,

que sa est à AA comme le triangle BAI! est au triangle AAE (1. 6), et que r15
est à EA comme le triangle me est .auptrianglia Ann, la triangle une est au
triangle AAE comme le triangle rAE est au triangle AAE (I 1. 5). Donc chacun
des triangles BAE , me a la même raison avec le triangle AAE. Donc le triangle
une est égal au triangle me (9. 5);pet ils sont sur la même base ne. Mais les
triangles égaux et construits sur la même base sont entreles ixièmes parallèles

(59. 1.). Donc AH. est parallèle à Br. Donc , etc. A r 1
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LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS DI’EUCLIDEa

PROPOSITIO III.

Si trianguli angulus bifariam secetur, sceau:
autem angulum recta secct et. basim 5 basis seg-
menta eamdem ’habebnnt rationem quam reli-’

qua trianguli latera ; et si basis segmenta eamJ
dem habeant ralionem quam reliqua trianguli
latera , ipsa a vertice ad sectioneln Jacta recta
bifariam sont trianguli angulum.

Sit triangulum ABP , et secetur BAP angulut
bifariam ab ips! AA recta; dico esse u’t BA ad
AP in sa ad 41’.

Ducatur enim par P ipsi 4A perallcla P2,
et producta 8A contreniat cum ipsà in B.

PROPOSITION [IL

Si un angle d’un triangle est partagé en deux parties égales, et si la droite
gui partage cet angle coupe la base, les segments de la base auront la même
raison qùe les côtés restants de ce triangle; et si les segments de la base ont

r la même raison que les autres côtés du triangle , la droite menée au sommet
à la section , partagera l’angle de ce triangle en deux parties égales.

Soit le triangle au, que l’angle BAI soit partagé en deux parties égales l
parla droite AA; je dis que BA est a A!" Comme BA est à AL
. Par le point r menons r13 parallèle à AA (51. t) , et que 8A prolongé ren-

contre ra au point a.
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Et quoniam in parallelas AA, EP- recta incidit
AP; ergo APE angulus æqualis est ipsi PAA.
Sed PAA ipsi BAA ponitur æqualis; et BAA
igitur ipsi APR est æqualis. Rursus quoniam in
parallelas 4A, E? recta incidit BAE, exterior
angulus BAA æqualis est inleriori AEP. Ostcnsus

autem est et APR ipsi 344 æqualis; et are
igitur angulus ipsi AEP est æqualis; quare et
lattis A]; laleri A]? est æquale. Et quoniam
trianguli VBPB juxta nnum laterum El? ducta
est ipsa AA; proportionaliter igitnr est ut 3A
ad ÀF ila 3A ad A3. Æqualis autem est A!
ipsi ar; ut igitur sa ad ar in sa ad av.

Sed et sit ut sa ad ar ila sa ad An; et
jungatur AA; dico bifariam sectum esse BAP
angulum ab AA recta.

lisdem enim constructis , quoniam est ut 8A

ad As ila Ba ad A? , sed et ut BA ad Ar ita
est 3A ad Al; trianguli enim BPE juxtn unum

Puisque la droite At tombe sur les parallèles aa, Br, l’angle AIE est égal à
l’angle rAA (29. i). Mais l’angle ma est supposé égal à l’angle BAa; doncl’angle

BAA estégal a l’angle AIE. De plus , puisque la droite BAIE tombe sur les parallèles
AA , Et , l’angle extérieur BAA est égal à l’angle intérieur AEF (29. t). Mais on
a démontré que l’angle ME est égala l’angle BAA; donc l’angle AIE est égal

à l’angle AH; donc le côté AE sera égal au côté AI’ (6. i). Etpuisqu’on a mené

la droite aa parallèle à un des côtés Br du triangle 3re, la droite BA est à ar
comme sa est à AE (a. 6). Mais AIE test égal à At; donc sa est à ar comme 8A
est à AI’ (7. 5).

Mais que Ba soit à At comme BA est à in; ioignons Aa ; le dis que l’angle
Bar est partagé en deux parties égales par la droite AA.

Faisons la même construction. Puisque BA est à ar comme sa est à ar , et
que BA est à ar comme 13A est à AE (a. 6), car la droite aa est parallèle à un

38
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latcmm Br ducta est ipsa AA;et ut igitur 8A
ad AP ila 3A ad Ali; æqualis igitur A? ipsi
A2; quare et angulus AEP angulo A?! est ,
æqualis. Sed au quidem exteriori BAA arqua-
lis, ipse vcro et Art: alterno PAA est æqualis ;

B

et BAA igitnr ipsi PAA est æqualis. Ipse BAT
igîtur augulus bifariam sectus est ab AA rectà.

Si igitur trianguli , etc.

PR OPOSITIO 1V.

Æquiangulorum triangulorum proportionalia

sunt latere circa æquales angulos ; et homo-
I loga æqualcs angulos subtendunt latera.

des côtés 121- du triangle me , la droite sa est àar comme sa est’à ne; donc
At est égal à AE (9. 5) ,- donc l’angle au" est égal à l’angle are (5. 1). Mais
l’angle au est égal à l’angle extérieur ma (29. a) , et l’angle are égal à l’angle

alterne ma a; donc l’angle Baa est égal àl’augle raa ; donc l’angle Bar est partagé

en deux parties égales par la droite AA. rDonc , etc. I

PROPOSITION IV.

Dans les triangles équiangles, les côtés autour des angles égaux sont
proportionnels; et les côtés qui souteudent les angleslégaux, sont homo-

logues. ’
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Etna” icoçlaiwat 7Pl7w7d irai ART, AIE, Sint æqniangnla triangule ART, ara, inqua-
i’riw (zani-ra ’ri’w piv 67:3 BAT 7min; tri? tiré lem habentia RAT quidem angulum ipsi PAR,

TAE, suiv «Il (inti ATR tri? frira ART, nazi in Tilt! ipsum vero ATBipsi ART , et præterea’ipsum

67:3 ART vil 15ml ATE3° A67!» lis-i 75v ART, ATE ou"? ipsi APR; dico ART, APR triangulorum

rpiyalmy 4:94am. sic-n a; rampai a: wifi 1è; proportionalia esse laiera circa œquales angu-
i’mç 7min, un) âlu’Mw, a; 6m) "à; l’au; 7;... V los; et homologa æquales angulos subtendere

n’a; dira-reboutai watupai’t. latera.

B r B rPonatur enim in directum ipsa 3T ipsi TE.Ruiner; wifi in: tu’Bu’atç il Br in? TE. Rai

Et quoniam ART, APR anguli duobus rectisin) ni tlml ART, ATB 7min: 5’259 59657 lacis--

nui; tien, in J’i il 67:3 AIR tri? 673 AET, ai minores surit, æqualis autem APR ipsi ART ,
alpe tirés ART, ART No âpôôy infimité; tint" ipsi igitur ART, ART duobus rectis minores
ni RA, 15A alpe. ËxCatÀÀo’pwai WMWW’oÜy-ral, sont; ipsæ RA, RA igitur productæ conve-

EitCtCÀilo-Ûwa-aty, gal N’avnvrrel-rwauy xaTa’ a»; z. nient. Producantur, et conveniant in Z.

Kari iml in inlitil ôvrà ArE 7min s’il Joule Et quoniam æqualis est ars angulus ipsi
ART, wapaAÀileç i917 lariv il BZ 13711. Thi- ABP, parallela igitur est BZ ipsi TA, Rnrsus,
A", inti in Ër-rlv il rio-ni ATB 7,7 5713 ART, quoniam æqualis est APR ipsi ART, parallela
wapciMiiÀo’ç lnw il AT 797 ZE’ waPMnAJ- est AT ipsi ZE; parallélogranumim igitur est

indignait tipi: 3nd 70’ ZATA’ in alfa il [n’y 2A ZATA ; æqualis igitur 2A quidem ipsi AT, ipsa

Soient les triangles équiangles ART, ATE , ayant l’angle RAT égal à l’angle
ras , l’angle en; égal à l’angle au , et l’angle ART égal à l’angle ars ; je dis

que dans les triangles au, ATE, les côtés autour (les angles égaux sont pro-
portionnels , et que les côtés qui soutendent les angles égaux sont homologues.

Plaçons la droite Br dans la direction de TE. Et puisque les angles ART, ATR l
sont plus petits que deux droits (i7. 1), et que l’angle au; est égal à l’angle
au , les angles ABr, AET sont plus petits que deux droits; donc les droites Ba,
lia, étantprolongées, se rencontreront (not. com. l i); qu’elles soient prolongées ,

et qu’elles se rencontrent en z. t
Et puisque l’angle AIE est égal à l’angle ART, la droite Bz est parallèle à -

la droite ra (28. I). De plus, puisque l’angle ars est égal à l’angle AET,
la droite ar est parallèle à 2E; donc la figure zara est un parallélo-
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15A. Katl lml’° laize» il; pli Ê AB miel; Tilt Br

0’676); il AT wplç Tilt TE, il; «Il il RT WPàÇ Tilt

TA sans; il TE qui; Tilt EA’ mil" dilatoit alpe «le.

RA wpoç Tilt AT aérai; il TA mais Tilt Ali. Tôt

4:94 iroywti’ut, au) Tel laïc.

vero AT ipsi ZA. Et quoniam triangnli 28E
initia unum laterum 21-1 ducta est AT, eSt
igitur ut RA ad Az ila Br ad TE. Æqualis autem

A2 ipsi TA; lit igitur RA ad TA ita 8T ad
TE, et alterne ut An ad Br ila AT ad TE.
Rursus , quoniam parallcla est TA ipsi Il , est
igitur ut Br ad TE ita za ad as. Æqualis au-
tem 2A ipsi AT; ut igitur 3T ad TE lia AT ad

T E
HA , alterne igitur ut DT ad TA ila TE ad HA.

Et quoniam ostensum est, ut AB quidem ad
Br ita ar ad TE; ut vero Br ad ra ita TE ad
EA; et ex æquo igitlir ut RA ad AT ila TA ad
A8. Æquia’ngulorum igitur, etc.

gramme; donc 2A est égal a ar , et ’Ar égal à za (54. i ). Et puis-
qu’un des côtés AT du triangle ZBE, est parallèle au côté 215, RA est
à AZ comme Br est à TE (a. 6). Mais AZ est égal a ra; donc RA est à
ra comme Br est à TE (7. 5), et, par permutation ( i6. 5), AB est à Br comme ar
est à ne (16. 5). De plus, puisque ra est parallèle à BZ, Br est à TE comme
2a est à as. Mais za est égal à in; donc Br est a TE comme AT est à sa , et,
par permutation, Br est à TA comme TE est à Ba. Et puisqu’on a démontré
que AB est à RT comme ar est à TE, et que Br est à TA comme r5 est à EA,
RA sera à AT comme ra est à AIE (22. 5). Donc, etc. l
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HPOTAEII ë. PROPOSITIO v.
Eèv No Tpiwm d’à; annulait alvin," :9491, Si duo triangula laiera proportionalialiabeant ,

t’a-0767m l’a-raz 7è «piyavw nui in; En 7è; æquiangula crunt’ triangula; et æqualcs ha-

ymiaç, 59’ ê; ai 5,401070: wÂcvpai Ô7r0’ru’o bebunt angulos, quo: homologa latera subten-

www. . dum-Erm No 7913074. ni ABr, AEZ rai; 704091; Sint duo triangule: ABI’, An; laiera pro-
aËvéÀnov ban-ra, à; p.727 vin AB qui; 7919 Br Portionalia habentia, ut A! quidem ad Br
031w; ni! Ali 7,38; Tir El, à; à? ni! Br wpôç ila A5 ad Ëz, ut ’BÏ’ Vero ad FA ila raz ad
«in TA OÔ’TüÇTÙV El 711:5; rai! ZAg, un) in à; il 243 et 34111": ut 34 ad M” ila RA ad Az;

A

H

BA "p3; vin AI’ 037:5; Tir 15A 717:5; du! AZ° Afin dico æquiangulum esse A8? triangulum ipsi au
37; ivayévto’v Cru 13 A131" c’pi’ymov 753 AEZ qu’- ü’iangnlo , et æquales illa habitai-a esse angulos ,

7.6Mo, uni in; i501": fait; Marion, nid à; 5,46:- quos homologa latera subtendunt, ipsum qui-
Ana: nàtupai ôwo’ru’vomn, mir ph 573 ART 7; dem A3? ipsi A122, ipsum vero BrAipsi 12A;

67:5 AEZ, rai! «N 673 RIA 7g? 67:5 EZA, ni in Et insuper ipsum HA? ipsi BAI.

s t t a c ttu! 07m BAT 7p 07m 15132.,

PROPOSITION V.

Si deux triangles ont leurs côtés proportionnels, ils seront équiangles, et
ils auront les angles soutendus par les côtéshomologues égaux enlr’eux. i

Soient deux triangles ABr, AEZ, ayant les côtés proportionnels, que A8 soit
à Br comme Ali est à El, que Br soit à rA comme Ez est à 2A, et que BA soit
à AI’ comme 15A est à Al; je dis que les triangles ABr,.AEZ sont équiangles,
et que les angles soutendus par les côtés homologues seront égaux, l’angle
au égal a l’angle AEZ, l’angle BrAÎégal à l’angle 152A, et enfin l’angle BAI égal

à l’angle EAZ.
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LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

Constituatur enim ad zz rectam, et ad
puncta in ca E, Z, ip’si quidem ABI’ angulo

æqualis ZEH , ipsi vero æqualis M’A ipse un ;

reliquus igitur ad A reliquo ad Il est æ.
qualis.

Æquiangulum igitur est ABP trinngulum ipsi

2H2; ipsorum igitur ABI’, EHZ triangulorum

proportionalia sunt latere, circnm aulnaies an-

H

gulos , et homologa æqualcs angulos latera subo

tendunt; est igitur ut A! ad Br in un ad ez.
Sed ut A! ad BP ila ponitur A! ad E2; et ut
igitur Al! ad EZ ita un ad il; utraque igitur
ipsarum A]; , un ad El eamdem babel rationem ;

æqualin igitur est AH ipsi ne. Propter eadem
utiquc et A2 ipsi HZ æqualis est. Et quoniam
æqualis est A! ipsi EH , communia autem
Il; duæ utique A! , El dualsu!l HZ, il

Construisons sur El et aux points E, z l’angle 1ER égal a l’angle ART et
p l’angle un égal à l’angle BrA (25. I); l’angle restant A sera égal à l’angle

restant H (52. t). V
lLes triangles ABr, lit-Il seront équiangles; donc dans les triangles ABr, EHZ, les

côtés autourdes angles égaux sont proportionnels, et les côtés qui soutendent

les angles égaux sont homologues (4. 6); donc A8 est a Br comme HE est a
El. Mais A8 est supposé être à Br comme AE est a raz; donc AH est a El
comme ne est à El (u. 5); donc chacune des droites ne, ne a la même
raison avec El; donc A]! est égal a HE (9. 5). La droite Al, est égale à HZ ,
par la même raison. Donc, puisque ne est égala EH, et que la droite El est
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æqualcs sunt, et luisis ZA basi 2H est æqualis;
angulus igitur AEZ angulo H22 est æqualis. Et
AIE triangulum ipsihl-IEZ triangule æqualc , et

reliqui anguli reliquis angulis æquales, quos
æqualja lattera subtendunt ; æqualis igitnrkest et

AZE quidem angulus ipsi H22, ipse vero EAZ
ipsi 8H1. Et quonîam ipse quidem ZEA ipsi
22H est æqualis , sed HEZ ipsi ABF est taqua.
lis , et ABF igitur angulus ipsi AEZ est æqualis.

Propter eadem ulique ipse quidem A31” ipsi!
AZE est aequalis , et insuper ipse ad A ipsi ad A ;

æquiangulum igitur est ABP triangulum ipsi
A152 triangule. Si igitur duo, etc.

P R.O POSITIO Vl.

Si duo triangule unum angulum uni angulo
æqualcm habcant, circa æquales autem angu-
los latere proportidnalia; æquiangula c’runt’

triangula, et æquales habebunt angulos, quos
homologa latere subtcndunt.

commune, les deux droites ne, El sont égales aux deux droites un, El; mais
la base 2A est égale à la base 25H; donc l’angle AEZ est égal à l’angle au
(8. I ); donc le triangle AEZ est ..;gal au trIangle HEz, et les autres angles que
soutendent des côtés égaux son: égaux; (leur; l’angle AIE est égal à l’angle

me, et l’angle en: égal à l’angle En. Et puisque ZEA a égal à l’angle ZEH,
et que l’angle un est. égal-à l’angle au, l’angle ABr est égal à l’angle A52,
Par la même raison, l’angle Ara est égal a l’angle A215, et l’angle en A égal

a l’angle en A; donc les triangles ABl’, AEzvsont équiangles. Donc, etc.

l

Il

PROPOSITION I VI.
Q

Si deux triangles ont un angle égal a un angle, et si les côtés autour des
angles égaux sont proportionnels, ces deux triangles seront équiangles, et les
angles soutendus par des côtés homologues seront égaux,

l
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Erre) Na ’rphawat Toi. ABF, AEZ, [m’en purin

7d! ami BAI" [.415 noviez 1:5 671-5 EAZÏa’nv Ëzwrat,

a t t a! I t l a lmpt le au. M’a; 7mm; Ta; wàtupzç dvetÀo’yDV,

si; 715v BA wpà; 713v Ar 051w; 715v EA api;
unir AZ’ Aigu 371 iroyérm’v in: Tri ABI’ 7Pi-

çamv au; AEZ ’rptyaiygo, nul 707w ifs: ’n’w pi»

A. . l
673 ABr gavial! 7p tiré AEZ, 767 d’à un ara

Sint duo lriangula ABF, 4E2, uuum angu-
lum BAF uni angulo 1-142 æqualem babeutia ,

circa æquales autem augulos latcra propor-
lionalia, ut 3A ad AF ila EA ad A2; dico
æquiangulum esse ABF triangulnm ipsi A152
triangulo, et æqualem lIabiturum esse ABPquidem
angulum ipsi AEZ,’ipsum vero ara ipsi 422i

AXE: * ,

tonnait-ai yâp 717:3; pli 1-? Al tôûu’ç, nazi

707; "par ail-ri caprin; 707; A, Z, ému-épi;
plu «à 6m; BAT, BAI. î’nl a? 67:8 un, q?

«il 67:3 AIE in il 67:2: un.

Amorti alpe: il. mais et; B 7min" Mm? tri
mais au; H in inir inyaivnv alpe; in) Tl ABI’
Tpi’lymov tu; AHZ Tpryéyç’ évinçoit alpe: in)!

(in; il BA fifi); Till’ At d’un; î; HA flpàç Tri? A2.

Twémrnu 0è nul (il; Il BA 7ms; 71’" ar 0370;
si HA 71’135; Tilt! AZ’ mi à; alpe si EA mi; Tir

Constituatur enim ad A2 quidem rectum, et
ad puncta in ipsâ A, Z, altcrutri ipsorum
quidem BAI" , EAZ æqualis angnlus’zAH, ipsi

vero APR æqualis ipse AZH. l
Reliquus igitur ad B angulus reliquo ad H

æqualis est; æquiangulnm igitur est 431” trian-

gulum ipsi AHZ triangulo; proportionaliter
igitur est ut 3A ad an in HA ad A2.
Ponitur autem .el: ut BA ad A1" ita EA ad
A2; et ut igitur 15A ’ad Az ita HA ad A2;

Soient les deux triangles ABr, AEz, ayant l’angle BAT égal à l’angle EAZ, et

les côtés autour de.n les é aux r0 rtionnels, de manière ne BA soit a

. 8 8 qAr comme en est a Al; je dis que les trIangles ABr, AEZ sont équiangles, et
que l’angle ABr est égal a l’angle A152, et l’angle au; égal a l’angle AZE.

Sur la droite oz, et aux points A, z de cette droite , construisons l’angle
ZAH égal à l’un ou à l’autre des angles BAT, ranz, et l’angle AZH égal à l’angle

AIE (25. I).
L’angle testant en B sera égal a l’angle restant en H (52. I ); donc les triangles

au, un sont équiangles; donc sa est a AI comme HA est à Al (4. 6). Mais
v on suppose que BA est à At comme EA est à Al; donc En est à A2 comme HA
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l V i fA2 d’un»; HA mu); en AZ’ le» «pas n 15A

N À l7p AH, nul un»: il AZt «Na à a; EA, Al

a , . . lhaï un; HA AZ l’a-au ne) nul and: n 67ma a 7’
a S] rEAZ yawl; 7p 673 HAZ l’n3’ Bain; up: u El

Béa-u 75 ZH Ënly l’a-n, aux) 76 AEZ sz’yawor

7g; AHZ Tplyaîwp l’en a"), nul ai Mural 7m-

; N A l, a: .1 r t r a"a! 7m; ÂOIWGUÇ www; me: warrant up a;

C V a t I Il n] î a tou tu: vrÀwpau unc-rmoww’ le" «Pa errw a

tu l c tupli! 6m; AZH 7p 67:3 AIE, z; à and AHZ 7p
67:3 A1525. AM’ à 6m: un 7g? 67:5 ArB Servir

e a. t
l’en, ml n 573.4113 cipal. 7p 67:0 AZE Enly

’ A l
le». Twéxn-raz (Pl un) Il 67:5 BAT 7p 67m EAZ

u x l J c A tu a. m l10’", un Mm» de n 711:0; ne B Mary 7p 717w;

a a! a 1 a I a a K l Ine E ln tenu" crayonnai! capa: in: 70 ABF TF1-

œ . V ’ N7mm! Ta: AEZ Tpsya’wq). En d’un fun Tplthœ,
la) Tel ËEt’ïç.

æqualis igitur EA ipsi AH, et communîs A2;

duæigitur RA, Az dnabus HA , AZ æquales
snnt, et angulus EAZ angnlo HAZ æqualis;
basis igitur EZ lmsi 2H est æqualis, et AEZ
triangulum ipsi AHZ triangulo æquale est, et
reliqui anguli reliquis angulis æquales crunt,
quos æqualia lalcra sublendunt; æqualîs igitur
est AZH quidem ipsi AZE, ipse verolAHZ ipsi

AEZ. Sed ipse AZH ipsi API! est æqualis, et
API! igitur ipsi A2! est æqualis. Ponîtur autem

et BAI’ ipsi EAZ æqualis; et reliquus îgitur

ad B relique ad B æqualis est; æquîangulum

igitur est ABP triangulum ipsi A152 triangule.

Si igitur duo triangula, etc. L

est à A2(n, 5); donc EA est égal à AH (g. 5),- mais A2 est cômmun; donc
les deux droites EA, Al sont égales aux deux droites HA, Az ; mais l’angle
EAZ est égal à l’angle HAZ; dème la base la; est égale à la base 2H (4. ,1 2; donc

le triangle AEZ est égal au triangle AHZ, et les autres angles seront égau-x aux
autres angles, savoir, ceux qui sont soutendus par des côtés égaux; donc
l’angle un est égal à l’angle AZE, et l’angle AHZ égal à l’angle AEZ. Mais

l’angle AZH est égal à l’angle ArB; donc l’angle ATB est égal à AZE. Mais l’angle

BAT est suppcsé égal à l’angle En; donc l’angle restant en B est égal à l’angle

restant en E (52. 1) ; donc les triangles ABr, au sont équiangles. Donc, etc.
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nporAzu: C

I V153.1 No wigwam [du 7min lui; 7m14 un"

:95", mpl fi 73.6 «tua; 70711.; me flÂtupàç

a lI A. l t a Q I d a!cacaoyer, un à Murray cxurepav «tu ne:

a. I a!flânera, Il [Ml adorna (lapent t’a-oyant: and:

l I a ’I 11 l I x Aau nanan, un un; têt: Ira; 74mn, mp1 a;
balayât du? ai 7rAchu’.

Erre No risban ri ABF, AEZ, [du 7a)-
n’ar FJÇ 90qu: leur 5,90774, Tir 6776 BAT 73?

LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

PROPOSITIO VIL

Si duo triangnla unum angulum uni angulo
æqualem habeant, circa ali0s autem augulos
laiera proportionalia, reliquorum vero utram-
que simul vcl minorem, vel non minorem
recto ; æquiangula emnt triangule , et æquales
habebunt angulos , circa que: proportionalia
surit laiera.

Sint duo triangnla ABr, A82 , unum angu-
lum uni .angulo æqualem habentia, ipsum BAP

Û

.A . .A OU HA

a Il z - Iin"; BAI. , mpl «ü ëÂÀd; 7min; Tel; (me ABI’ ,

AEZ , qui; "Mural; 50400709", à; 757A13 11:3;

du Br ail-ms Inlay AE 795; Tl? E2, 15v «Il Au-
7739 75:! 795; 707; r, Z 570’7sz îld’fl’pll Spa

haleur: 598:7? A570 37: 40’074;th in: 75 A3?

ipsi 2A2 , circa alios autem angulos ABP,
A22, latere proportionalia, ut An ad Br in
A! ad la" , reliquorum vero ad r, z pri-
mum utrnmque simul minorem recto; dico
æquiangulnm esse A3? triangulum ipsi A11

PROPOSITION VIL

Si deux triangles ont un angle égal à un angle, si les côtés autour des
autres angles sont proportimnels , et si l’un et l’autre des angles restants
sont en même tevtps ou plus p ’îts ou non plus petits qu’un droit, les triangles

seront équiangles, et les angles compris par les côtés proportionnels seront

égaux. . . ISoient les deux triangles ABr, nez, ayant un angle égal la un angle, savoir,
l’angle BAT égal à l’angle au, et les côtés auIOur des autres angles un, au
proportionnels entr’eux, de manière que A8 soit à Br comme An est à El, et
que chacun Tdes autres angles enr , z soit d’abord plus petit qu’un angle droit,-
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1743:on et; AEZ nantirai, Inti in inca Il tirai
ABI’ 7min 7;? 67:3 AEZ, sati Mimi chlorés-I Il

api; 74.7 r leur? rififi; 793 Z in.
Bi 7&1; aima-6; in" Il 673 ABl’ yœw’a rif I575

AEZ, [du aôrô’v ,uu’ÇuI iniv. Erre pailler I;

67:3 A81” au) aunerais-w api; 737 A3 dans,
la) 17,3 mua; «du? aussi? 75 B, si livré AEZ

7m14 in Ii 57:3 ABH.
Rai inti in la"er Il [m’y A 7min a"? A, Il

IN I576 ABH Marié 737 vivré A132, Muni à”): Il

ômi AHB Mia-51’ 737 67:6 AZE irriv i’nr iroyaâmv

nife: in) 75 ABH ’rpI’wIIov et; AEZ 11917694»-

Ën-Ivsc’z’pat à; t; AB 793; cuir EH 0177m Il AE api;

TIlr E2. a; IN Il AE vrpôç TIiI’ EZ dahus-m oil-

un":4 Il AB mp5; nil! 81” au) si; sipo: Il AB erré;

suiv Br cil-m; Ii A]! Irpôç suiv 3H5, IiAB ipœtvrpàc

:1111,an 75v Br, 8H 13v mirât i951: Aâyor il"!
ips: inlv Il Br 737 lit-15’ 5ers mi 7min Ii 711:5;
r5 r yawls: ri? 67:8 BHI’ indu 76117. EÀaÉ’I-Tuv

Il 5995i; 5710344111: Il 7rpôç 768 P ËÀaÉ’r’raw aipat

t’a-Tir ôpôîiçs) si 67:6 BHr, dans I? ierIîç 15737

gaviez Il tiaré AHB page" irrlr 5993;. Rai ÊJ’II’KBII

Dl 9’ a l h X t 1 A. n,un outras 7p 7rpoç Ta: 2, sa; I; Ifs; et,» Z, «peut

je dis que les triangles ART, AEZ sont

triangulo, et æqualem fore ABP angulum ipsi
AEZ, et re’liquum videlicet ad r reliquo ad Z.
œqualem.

Si enim inæqualis est Anr’angulus ipsi au,

unus ipsorum major est; Sil: major ABI’; et

constitnatur ad A3 reètam et -ad punctum in
çà B, ipsi AEZ angulo æqualis ipse Ali-l.

Et quoniam æqualis est A quidem angnlus
ipsi A , ipse vero ABH angulus ipsi A52, re-
liquus igitur A113 reliquo AZE est æqualis;
æquiangulum igitur est ABH triangulum ipsi
AEZ triangule; est igitur ut A3 ad 3H ila AH
ad BZ. autem AE ad E2 ponitur ila A3 ad
Br; et ut igitur A8 ad sr ila A8 ad BH , ipse
[igitur A]! ad utramque ipsarum Br, EH eam-
dem habet rationcm; æqualis igitur est Br ipsi

sa; quarc et angulus ad r angulo DE]? est
tequalis. Minor autem recto ponitur ipse ad r ;
minor igftnr est recto ipse il", quare ipse
ci deinccps angulus ARE major est recto.
’Et ostensus est æqualis esse ipsi ad z , et ipse

ad z igitur major est recto. Ponitur autem

équiangles, que l’angle ART est égal à

l’angle AEZ, et l’angle restant en r égal à l’angle restant en z.

Car si l’angle ABP n’est pas égal à l’angle au, l’un des deux sera plus
grand. ’Que l’angle sur soit le plus grand; et construisous sur la droite AB et
au point B de cette (licite, l’angle ABH égal à l’angle au (25. 1).

Et puisque l’angle A est égal a l’angle A, et l’angle Ain-t égal à l’angle AEZ

l’angle restant AHB est égal à l’angle restant AZE (52. I); donc les triangles
aux AEZ sont équiangles; donc AB est à 8H comme ne est à EZ (4. 6). Mais
AE est supposé être à Ez comme AB est à Br (n. 5); donc AB est à Br comme
A3 est à BH; donc la droite AB ’a la même raison avec chacune des droites Br,
8H; donc Br est égal à EH; donc l’angle en r est égal à l’angle sur (5. I ). Mais

l’angle en r est supposé plus petit qu’un droit; donc l’angle En? est plus petit
qu’un droit; donc l’angle de suite AHB est plus grand qu’un droit (t5. r). Mais
on a démontré qu’il est égal à l’angle z; donc l’angle ,z est plus grand qu’un
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paires irriy ipôilç. Twéxunu fi Émis-car ÊpBIlç,

r! v a ,1 .1 I 1 X f I tomp 0.70793” aux «pat une; sans n une ABF

n q l
yawl: en 67:3 AEZ, in alpa. En: il un n

t a. au I. u a. V x t Il ’7rpcç ne A un 7p 7rpaç ’np A, mu Mm" upas Il
wpàç 75r Mimi 7:5 7:pôç 74,32 l’a-n lniv’ lanolines

alpa lat-ri ré ART Tpiyawov Tél AEZ Tplya’n’lp.

I r A. t
AÀAal du miÀIv umuiaûœ lita-ripa: un: vrpoç

A a N l
791; r, Z pu Élément Ëpônç’ Ai?!» ambes 31’:

Inti 051m iroyaiwo’y irrim To A131" Tpi’ywvov 753

A132 nantira).

B

T81 7alp m3157 uneœnwasôivrm, lusin;
diffamer 311 in: lavis Il Br a"; BH’ clins Inti
yawls: Il npôç en? r 737 Ilvro’ BHI’ in irriv. Ode

flaireur Il? ËpÛI’lç Il 7rpI’Iç mir, si»: ËÂd’TTàw alpes

Ilpôîç midi Il 67:5 BHI’. TpI7a’wou N" 70:7 BHP

ai (No 7min: No ôpôôv 0le Ils-i7 litai-none,
Ëmp ion-b dNVdTov’ «in ripa art-il" aïno-0’; in"

Il 67:5 ABI’ 7min 737 673113152, in alpe. En:

minor recto , quod absurdum; non igitur inæ-
qualis est ABF angulus ipsi AEZ, æqualis igi-
tur. Est autem ct ipse ad A æqualis ei ad
A, et reliquus igitur ad F relique ad Z æqualis .
est; æquiangulum igilur est A8]? triangulum
ipsi AEZ triangulo.

Sed et rursus ponalur uterque ipsarum ad
r, z non minor recto; dico rursus et sic
æquiangulum esse ABF triangulum ipsi AEZ
triangulo.

A

lisdemrenim constructis, similiter ostende-3
mus æqtialem esse Br ipsi 13H; quare et an-
gulus ad P ipsi EH? æqualis est. Non minor
autem recto ad P; non miner igitur recto
ncque ipse sur. Trianguli igitur sur duo
anguli duobus reclis non sunt minores, quad
est impossibile; non igitur rursus inæqualis
est A3? angulus ipsi A22; æqualis igitur.

droit. Mais on a supposé qu’il était plus petit qu’un droit, ce qui est absurde;
donc les angles ABr, AEZ ne sont pas inégaux; donc ils sont égaux. Mais l’angle
en A est égal à l’angle en A; donc l’angle restant en r est égal à l’angle
restant en Z; donc les triangles ART, AEZ sont équiangles.

Mais que chacun des angles r, Z ne soit pas plus petit qu’un droit; je dis
encore que les trianglbs ABr, AEZ sont équiangles.

Ayant fait la même caustruction, nous démontrerons semblablement que Br
est égal a En; .donc l’angle en r est égal à l’angle sur. Mais l’angle r n’est

pas plus petit qu’un droit; donc l’angle BHr n’est pas plus petit qu’un droit.

Donc deux angles du triangle BHr ne sont pas plus petits que deux droits,
ce qui est impossible (x7. I), donc les angles ABr, A52 ne sont pas encore
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fi nui il wpàç Ta": A 73?. api; 75 A in, Mimi
ËPa si wpô; 76,3 r Mmii a"? wpôç 755 Z l’an irriv’

t’a-cynisme»! cipal ici-ri ’rô ABI’ Tpl)ù;i’07 un" AEZ 7p:-

7a’wq). Eày ifs: No 7pi7wm, uni Toi 5ER.

HPOTAÉIE 3;.

Eaiv iv ôpôoywvûp Tpryaivço aîmi ’rïç 5’395; 7m-

yiœç Évri suiv Béa-n xaÏOeTaç glaçai” qui 7:96; 75

’ N b ’main,» Tpiywm 3,4011, terri 19: an 3M,» un énu-

ÂOIÇ.

l ’ I n l u ,1E07!» Tptyawov opôoyœwov 7° ART, open 2x01:

I r l ’ l A ’ b7M 07m BAT 7min, mi 13’wa euro «ou A un

A

A

75v Br nias-roui AA’ N’y!» 37: Ëpolév Ênn Éné-

npoy 75v ABA, AAF Tptyaimv 3M) 197i ABr nui

:7: influx.

Est autem et ipse ad A ipsi ad A æqualis , re-
liquus igitur ad P reliquo ad z æqualis est;
æquiangulum igitur est ABP lriangulum ipsi
A52 triangulo. Si igitur duo triangula , etc. ,

PROPOSITIO VIII.
u

Si in rectangulo lriangulo ab recto angulo ad

basim perpendicularis ducatur; ipsa ad per-
pendicularem triangula similia sunt et loti et
inter se.

Sit triangulum rectangulum ABF, rectum
habens BAP angulum , et ducatur ab A ad Br

1* a
perpendicularis AA; dico simile esse utram-
que îpsorum ABA’, AAF triangulorum toti ABI’

et insuper. inter se.

inégaux; donc ils sont égaux. Mais l’angle en A est égal à liangle en A; donc
l’angle restant en r est égal à l’angle restant en z (52. 1); donc les triangles
ART, AEZ sont équiangles. Donc, etc.

PROPOSITION V111.

Si dans un triangle rectangle on mène une perpendiculaire de l’angle droit
asur la base, les .triangles adjacents a

triangle entier et semblables entr’eux.
la perpendiculaire sont semblables au

Soit le triangle rectangle ABr, ayant l’angle droit BAr ; du point A menons sur la
base Br la perpendiculaire AA; je dis que les triangles ABA, au sont semblables
au triangle entier ABI’ et semblables entr’eux.
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15ml 7èp in: irrir Il ô7rô BArqurt’at’ 7,5 137:6

AAB, 5966 7è? :lwfllpa, au) agami 75r J’u’o 1p:-

7051va 705-n ABr mi nô ABAti 7:95:76 8° Mimi

4p: si à»: A113 Amati? tu? 67:5 BAA iniy lent
icoya’mav cipal lui ni ART Tpt’yawav 753 ABA

nantirai. finit Ëpa à; si Br tins-zircon TilV
596M 708 ART Tptya’nou 717:3; fil? BA dama-tina-

un Tri? spath Mû ABA Tpt’yaivou, 031-1»; attifai

ni AB tim’m’roun suiv 7:73; 753 r 7min 705
a

A

A

ART narine 9173; 7th RA umninw-av qui? in"
«si «pas 753 la, Tiiv dmi BAA 705 ARA 17mn;-

vou° mati :71 il AI’ 193; suiv AA âne-rtiyowav

"mir 711:5; 75 B yœvt’aw, minimal» Na quarter

73 ABY il»: qu’au!» TêABA Tplyalvqo imâylov

ri in: , nui qui; mpi Talc in; 7min; wÀeuPè;
shimmy (zen 3,440107 ips: ini3 75 A31" 191’740-

vu 15 ARA vacive. Oyoîa; N 90150,10, 211

ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

Quouiam enim æqnalis est BAT angulus ipsi
AAB , reclus enim uterque, et communis duo-
bus triangulis et ABr et ARA ipse ad B ; reliquus

igitur AFB reliquo BAA est æqualis; æquian-

gulum igitur est ABP triangulum ipsi ARA
triangulo. Est igitur ut Br sulitendens rectum
ipsius A31? trianguli ad HA sublendcnlem au;
gulum rectum ipsius ABA trianguli , ita eadem

AB subtendens ipsum ad P angulum ipsilu

Mir triangulî ad 3A tubtendentem engaina;

æqualem ipsi ad P, ipsum .BAA ipsius A34
trianguli; et etiam A? ad AA subtendentem
ipsum ad B angulum, communem duobus
triangulis ; ipsum ABI’ igitur trianguluin ipsi

ABA triangulo et æquiangulum est, et ipsa circa

æqualcs angulos latcra propostionalia ltabet;
simile igitur est A3? triangulum ipsi ARA triano

Car puisque l’angle BAI est égal à l’angle AAB, étant droits l’un et l’autre,

et que l’angle en B est commun aux deux triangles ABr, ABA, l’angle restant AIE
est égal à l’angle restant un (5a. t);’donc les deux triangles ABr, ARA sont
équiangles. Donc le côté Br qui soutend l’angle droit du triangle ABr, est au
Côté BA qui soutend l’angle droit du triangle ABA, comme le côté AB qui sou-

tend l’angle en r du triangle ABr, est au côté 8A qui soutend un angle égal
a l’angle r, c’est-:à-dire l’angle BAA du triangle ABA , et comme le côté At est

au côté AA qui soutend l’angle B, commun aux deux triangles; donc les
triangles un. ARA. sont équiangles, et ils ont les côtés autour des angles
égaux propettlaanets (4. 6); donc le triangle ABr est semblable au triangle
au (déf. ’t. 6). Nous démontrerons semblablement que le triangle au est



                                                                     

LE SIXIÈME LIVRE DES
ami 7g; AAr 79174579 3,443107 377i 73 ABI’ 7Pi-
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M7» d’3, 37: nazi d’ÀÀllÀOIÇ luit 3mm 7è.

ARA, au Tpl’wt’a.

I 13ml 73? âpeti si J73 BAA 39937 7? 373 AAF
iniy in, ÉÂÀa pin un.) Il 673 BAA 71,7 793; 7g;

r libage» in, mi A0173 alpe: il 7p3ç 7â B A0175

7? 673 AAF irriy in? ici-376,107 alpe Ëni 73
ABA 7pt’7wvor 74? AAI’ native). En" ripa: à;

si BA 735 ABA 7p17alvou, 3707117307: 73v 573

BAA, 71:3; 73v AA 793 AAT 79176730, 6737::-
roua-azv 7th 71:3; 75 1’ quakers, leur in" 373 BAA,

037w; 1572i É AA 735 ARA TPIJÉVOU, 37070;-

nwa 73v 71:3; 75 B gamay, 793; 737 AI’ 37a-
7u’vouo-zv 73v 373 AAr 765 ÀAT 7pt7a’wou, in»!

7g? 74:3; 7è? Bt ml I7: si BA d7c7u’youdu 737

3999" 73v 373 AAB, 793; 73:! AI d7o7tivoucu
73v 3981H 73v 673 AAT’J’ 3,40107 alpe. 3773 73 ARA

flûteau 7g; AAI’ 7piyaiqu.’Eoi.v olim 37 ËPÔOQ-ül’lllp ,

anti 7è. 355;.
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gnlo. Similiter utique ostendemus et ipsi AAI’

triangule simile esse ABI’ triangulum; utram-

que igitur ipsorum ABA , AAI’ triangulorum

simile est toti ABP triangule.

Dico etiam et inter se esse similia ABA,
AAP triangula.

Quoniam enim reclus BAA recto AAr est
æqualis, sed quidem et ipse BAA ipsi ad r
ostensus est æqualis, et reliquus igitur ad B
relique AAP est æqualis; æquiangulum igitur

- est 13A triangulum ipsi AAI’ triangule. Est
igitur ut 3A ipsius ARA trianguli, subtendens

.ipsum BAA , ad AAI ipsius AAI’ trianguli,
subtendeutem ipsum ad P Yang-aluni, arqualcm
ipsi BAA., ita eadem AA ipsius ARA tflaaguli ,

subtendens ipsum ad B angulnm, ad AI? sub-
tendeutem AAI’ anguleux ipsius AAP trianguli ,

"æqualem ipsi ad B, et etiam 3A subtendens
rectum AAB, ad A? subtendcntem rectum
Mr; simile igitur est ABA triangplum ipsi

l AAP triangule. Si igitnr in rectangulo, etc.

semblable au triangle un: donc chacun des triangles ARA, au est semblable
au triangle entier ABr.

Je dis aussi que les triangles un, au sont semblables ontt’eux.
Car puisque l’angle droit BAA est égal a l’angle droit au , et qu’en a démontré

que l’angle BAA est égal à l’angle en r, l’angle restant en :- czt égal ë. l’angle restant

au (52. t); donc les deux triangles ARA, au sont éqt:i?.gles. Donc le côté
BA du triangle ARA, qui soutend l’angle BAA, est au côté AA du triangle au,
qui soutend l’angle r, égal à l’angle BAA, comme le côté sa du triargle au,
qui soutend l’angle en B, est au côté nr, qui soutend l’angle au du triangle
au, égal à l’angle en B; et comme le côté BA, qui soutend l’angle droit AAB, est

au côté Ar qui soutend l’angle droit Anr (4. 6); donc le triangle ABA est sem-
blabla au triangle AAI’ (déf. x. 6). Donc, etc. l
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HOPIEMA.
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LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

C0 ROLLARIUM.

Ex lIec utiquc evidens est, sîiîn rectangulo

triangule a recto angulo ad basim perpendicuÉ

laris ducta fuerit , ductam inter basis segmenta
mediarn proportionalem esse; et etiam inter
basim et unum utriuslibet segmentorum, ipsum
ad scgmentum lattis , mediumpreportionale esse.

t PROPOSITIO 1X.

Ah datai recta imperatam partent auferre.

Sit data recta An; oportct igitur ab ipsâ A8
imperatam partem aulcrre.

lmpcretur et tertia ; et ducatur quædam recta
A!" ab A, qucmlibet angulum continens cum
ipsâ A3; et sumatur quodlibet punctum A in
Ar, et ponantur ipsi AA æquales A3, M”-

COROLLAIRE.

De là, il est évident que, dans un triangle rectangle, la perpendiculaire
menée de l’angle droit sur la hase; est moyenne proportionnelle entre les
segments de la base, et que chaque côté de l’angle droit est moyen propor.
tîonnel entre la base et le segment contigu.

PROPOSITION 1X.

D’une droite donnée retrancher la partie demandée.

Soit A3 la droite donnée; il faut de la droite AB retrancher la partie de-
mandée.

Soit demandé le tiers; du point A menons une droite quelconque Ar qui
fasse un angle quelconque avec la droite A3; prenons dans Ar un point quel-
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AA l’a-au aï AE, 151" un) c’mÇu’xeæ à Br, ml

hui 708 A gaminant m5737 5x90 il AZ’.

A

Z

Eml oây TPl’yleOU 1’03 ABP flapi [du 75v

nAeuPôv du Br lima: ri ZA’ bobiner «zip:
ira-l9 à; Il FA wpàç cuir AA 031-0; ri BZ vrpàç

Mir ZA. And»? hl t; TA 737; AA’ «luth? cipal un)

î BZ 117; ZA’ nm»? alpe: à BA 73; A2.

Tri; vip: MJ"; 06902:; 75; AB 73 im-
vaxôèv 791’707 pipo; &Çp’pn’flu 1-3 A2. Omp Un

«orna-al.

nporAzlz in

Ttlr 90997319 0:30:70 «17,4an 7370909216111

rcrpnpc’vy émia; Twcïv.

C313
et jungatur Br, et pcr A parallcla huic du-
catur A2.

Et quoniam trianguli A8? juxta unnm la-
terum Br ducta est ipsa 2A; proportionaliter
igitur est ut FA ad AA ita BZ ad ZA. Dupla
amerri FA ipsius AA; dupla igitur et nz ipsius
2A; tripla igitut’ 8A ipsius A2.

Ab ipsâ igitur datâ rectâ A3 imperata tertia

pars ablata est ipso. A2. Quod oporlebat fa-
cere.

PROPOSITIO x.

Datam rectam insectam data: sectac similiter
secare.

conque A, et faisons les droites A5, Et égales à AA (5. 1); joignons Br, et
par le point A menons Al parallèle à rB (51. l 1). -

Puisqu’on a mené 2A parallèle à un des côtés Br du triangle ABr, la droite

TA est à AA comme BZ est à 2A (2. 6). Mais rA est double de AA; donc
Bz est double de 2A; donc BA est triple dep-Az.

On a donc retranché de la droite donnée A3 la troisième partie demandée
Al. Ce qu’il fallait faire.

PRpPOSITION x.

Partager une droite donnée , qui n’est pointfpartagée de la même manière
qu’une droite donnée est partagée.

[,0
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En!» Il ylv dahlia tÔOsTa tic-purot Ê A3 , à

«Pi TtTptÏplll’u si At", navrai. 7è A , E ftp-tînt,

tu) niveau?" dru Merlu 707405717 7119467047,
anal 37714569401» si TE, un) hot 789 A, E 1:5 Br

vraPaiÀAnÀol sixain-av a; A2, EH, 37è N 705

A si A13 vraPÉMnM; fixera si AeK.

Sit dataqnidem recta insecta an, ipsa ’vero

secta AP in A, E. punctis , et ponanlur lia ut
angulum quemlibet contincant , et jungatur r13 ,

et pet A, E ipsi Br parallelæ ducantur AZ,
EH, pcr A autem ipsi A! parallala ducatnr

on. ’

flapaMuÀo’ypapqur cipal inlv inéflpor 759

26, en la» alpe à pi! A9 «ri 2H, 5 sa ex
737 H3. la) irai vplyaivou 106 ART 7494i. play
751 WÀIUPÆV niv xr mon)": zinc: il 95’ laini-

Àoyor d’un inlv :5; si r5 «P3! suiv EA 017714; si

x9 «P3; niv 6A. In été si ph K6 7;? au, 1l

Il 6A 7;? HZt in» cipal. à; Il TE "p3; vair EA
057m si 8H 711:3; suiv HZ. Holà-n , inti 7,31346-

you 705 AHE 71’an p.147 15v nÀcupÆv iniv EH

grenu si ZA’ alvin or ai a. Ënlw (il; Il 15A 7! (le

7 P Pwlv AA 037w; il HZ 795; vair ZA. fluxer: dl n’ai

Parallelogrammum igitnr est utramque ip-
sorum ze, en ; æqualis igitur ipsa quidem
A9 ipsi 2H, ipsa veto et: ipsi H3. Et quo-
niam trianguli AXE juxla nnum laterum [P
recta ducta est en; proportionaliler igitur
est ut Pl; ad En ila ne ad 9A. Æqualis-au-
tem ipse. quidem K0 ipsi EH, ipsa vero 6A
ipsi HZ; est igitur ut TE ad EA ita 3H ad
HZ. Rursù , quoniam trianguli AHE.jnxta unum

laterum EH ducta est 2A; proportionaliter
igitur est ut 2A ad AA ita Hz ad ZA. De-

Soit AB la droite donnée qui n’est point partagée, et Ar une droite partagée

aux points A, E; que ces droites soient placées de manière qu’elles com-
prèrïent un angle quelconque; joignons Br, et par les points A, E, menons
les droites A2, EH parallèles à Br (5x. 1), et parle point A menonsdaex
parallèle à A3.

Les figures 26, en seront des parallélogrammes; donc A6 est égal à 2H, et
6K égal à H8 (54. x). Et puisqu’on a mené la droite 6E parallèle à un
des côtés Kr du triangle AKr , la droite r15 est à EA comme K6 est à
6A (2. 6). Mais ne est égal à DE, et 9A est égal à Hz; donc r15
est à EA comme BH est à Hz. De plus, puisqu’on a mené la droite 2A
parallèle à un des côtés EH du triangle ARE, la droite 15A est à AA comme
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à; Ii TE qui; mir EA «Id-m; Il BH and; n’y HZ’

irriv «in si; [air Il TE 7rpôç "in! 5A 031m; Il EH

796; 76v Hz , à; «il si EA «pissa» AA ail-rac Il

HZ Wfdç ni? ZA..

H d’un 3389230. tôÔeTc. gitana-o; Il ri J’o-

Ou’qi tôOu’qt Ttrpnpt’vp 79’ AI Était»; Tintn’nu.

07"? (du miaou.

IIIPOTAIIE la.

Aria îoûmû’y sôûciû’y, æpirnv mon» orpa-

twpt’ïr.

limant? ai Mitan: au" A13, AI, mi miaou-

!!! 7min repu’xoua’al Toxot’ïntv’ à? «N «au

AB, Aï spi-ru tisaner wporeuptTP.

3I5
monstratumlautem est et ut r1: ad EA ita EH
ad Hz; est igitur ut PH quidem ad EA in
3H ad Hz, ut vero EA ad AA itall-lz ad ZA.

Data igitur recta insecta An data: recta!
sectæ AP similiter secta est. Quod oportebat
facere.

PROPOSTIO XI.

Duabus datis rectis, tertiam proportionalem
invenire.

SinO datæ A13, AP, et ponantur ita ut an-

A

gulum gnemlibct’ contineant; oportetàigitur’

ipsis A3, AF tertiam proportionalem invcmrc.

Hz est a ZA. Mais ou a démontré que r5 est à EA comme EH est à Hz; donc
r5 est à EA comme au est à HZ, et sa est à AA comme HZ est à 2A. ,

Donc la droite damnée AB , qui n’est pas partagée , a été partagée de la même

manière que la droite donnée At. Ce .qu’il fallait faire.

PROPOSITION XI.

Deux droites étant données, trouver une troisième proportionnelle.

Soient AB’,’ Ar les deux droites données; posons-les de manière qu’elles

comprenent un angle quelconque; il faut trouver une troisième proportion-
nelle aux droites A3, ar.
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E «mutiez, nul m1000 d’il Aï in Il BA, Inti
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:67? fixes. Il Ali.

E

13ml 037 vplyérov 1°C AAE, muni Mgr 75v

vrhupôv suiv A15 5mm Il Br, àvéAoyév in"

à; Il AB 7:73; ’fllV 8A 051w; Il A? 7:93; vair I’E.

la» IN Il BA 757 Aï, in» d’un. Il; Il A8 793; fil!

AI alla-u; Il AI wpls.’rIly TE.

A60 «ripa Épernay alentir 75v A]! , AT, Tpi’rII

aubiner 157:7; 7rponu’fwau Il TE. Omp lût

Tolïd’dh l

Prodncantur enim A3, Ar ad A , E panels,
et ponatur ipsi AP æqualis Bd, et jungatu:
Br, et pet- A parallela huic dvatur An.

A

Quoniam igitur trinnguli AAE, juxta unum
laterum 4E ducta est Br; proportionaliter est
ut A]! ad 3A ita AP ad TE. Æqualis autem
3A ipsi 1m, est igitur ut A3 ad AP ils AI’
ad FE.

Duabus igitur datis rectis Ali, At, tertia
proportionalis inventa est ra. Quod oportebat
facere.

Prqlongeons les droites As, Ar vers les points A, E ; faisons sa égal à
la ; joignons Br, et par le point A menons A15 parallèle à Br (5:. z).

Puisque la droite Br est parallèle à un des côtés AE du triangle AAE, la
droite A8 est à en comme ar est à ne (2. 6). Mais 3A, est égal à At; donc
Al! est à At comme Al’ est à r15.

Donc les deux droites AB, ’Ar étant données, on a trouvé une troisième

proportionnelle ne. Ce qu’il fallait faire. -
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UPOTAZI): IBI-

Tpuiiv ÆoOIIaëI 2591151, "railway droiÂO’yor

wponupsïr.

larme-m: ai 9006m qui; "3847m ai A, B, I"
à? «NI 757 A , B , Il Tle’PTM’ âIaiÀonov taponn-

917V.

H

Elltl’deldd’dv Na «39:71:, ai Ali, A2, 7min"

mPn’xow-a: Taxoônva 7;" dal EAZI Inti niât»

75 pis A in Il AH, viril B in Il HIE, nul
in vil r in Il AGI mi imfwxôu’nç 73; HG,
vraPaiÀAIIAoç cul-ri .1946... au 7017 E Il El.

15ml 03v 79:94in 708 AEZ rayai pian «a.
srhupôv3 n’y E2 lin-au Il He, in" alfa à; AH

vrpôç suiv HIE, cils-m; Il A6 "fait; mir 62. In (il

Il pelu-1737A, Il Jim-:753, Il ætAe si
P in" alpe: à; Il A qui; Tir B 037w; i 1’
71’198; Tl" 61.

PROPOSITIO X11.

Tribus datis rectis , quartam proportionalem

invenirc. .Sint data: tres rectasÀ , B , r ; oportet igitur

ipsis A, B, r quartant proportionalem inve-
mre.

il!
Exponantur duæ rectæ AE, Az, angulum

continentes quemlibet RAZ; et ponatur ipsi
quidem A æqualis AH, ipsi vero B æqualis HE,

et insuper ipsi P æqualis Ae;’ et junctâ HO ,

parallela illi ducatur per E ipsa E2.
Et quoniam trianguli AEZ juxta unu.m late-

rum E2 ducta est H6, est igitur ut AH ad HE
ita A6 ad 92. Æqualis autemIAH quidem ipsi
A, ipsa vero HE ipsi B, ipsa autem Aevipsi
P; est igitur ut A ad B il: F ad 62.

PROPOSITION XII.

Troisdroites étant données, trouver une quatrième proportionnelle.

Soient A, B, r les trois droites données; il faut trouver une quatrième
proportionnelle aux droites A, E, r.

Soient les deux droites AE, Az, comprenant un angle quelconque EAz;
faisons la droite AH égale à A, la droite ne égale à B, et la droite A9 égale
à r; et ayant joint H9, par le point E menons Ez parallèle à He.

Puisque la droite H6 est parallèle à un des côtés EZ du triangle AEz, la
drèite AH est à HE comme A9 est à oz (2. 6). Mais AH est égal a A , la
droite HE égale à B, et la droite A9 égale à r; donc A est à B comme r

est à 020 æ
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ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

Tribus igilur (intis rectis A, B, P, quarta
proportionalis inventa est 62. Quod oportebat
facerc.

PROPOSITIO XIII.

Duabus datis rectis, mediam proportions.
lem invenire.

Sint data: duæ’ rectæ A! , Br; oportet igitur

ipsis A8 ,h Br mediam proportionalsm lunaire,-

B ,Ponanturin directum, et describatur super
ipsâ Al’ semicirculus AAI’, et ducatur a ,3

puncto ipsi AP recta: ad rectos 11A, et jun-
ganter AA, At.

Et quoniam in semicirculo angulus est
AAI’, reclus est. Et quoniam in rectangulo

triangulo AAP a recto angulo ad basim per-

Donc trois droites A, B, r étant données, on a trouvé une quatrième pro-
portionnelle ez. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION Xlll..
l Deux droites étant données, trouver une moyenne proportionnelle.

Soient A8, Br les deux droites données; il faut trouver une moyenne pro-
portionnelle entre An, Br.

Plaçons ces droites dans la même directiOn, et sur la droite Ar décrivons
le demi-cercle AAr; du point B menOus BA perpendiculaire à At, et pignons
AA, Ar ( u. l).

Puisque l’angle AAr est dans un demi-cercle, cet angle est droit (5x. 5).
Et puisque dans le triangle rectangle AAr on a mené de l’angle drort la drotte
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pendicularis ducta est An; ipsa AB ignar-
iule; basis segmenta A3 , Br media propor-
fionalis. est.

Duabus igitur dans rectis A8, Br, media
proportionalis inventa lest RA. Quod oportebat
facere.

PRO POSITIO XIV.

Æqualiumque et æquiangulorum parallelo-

grammorum reciproca suint latera , circa requa-
les angnlos; et quorum æquiangulorum paral-
lelogrammorum reciproca sunt latent circa æ-
quales angulos, æqualia saut illa.

Sint æqualiaque et æquiangula parallelo-

A

gramme A3 , Br, æqnales habentia ipsos ad
B lingules , et ponantur in directum A8 , DE ,

AB perpendiculaire à la base, la droite AB est moyenne proportionnelle entre
les segments A13, Br de la base (cor. 8. 6).

Donc les deux droites sa, Br étant données, on a trouvé une moyenne

proportionnelle BA. Ce qu’il fallait faire. -

PROPOSITION XIV.
Deux parallélogrammes étant égaux et équiangles,Üs côtés autour des

angles égaux sont réciproquement proportiOunels; et les parallélogrammes
équiangles dont les côtés autour des angles égaux sont réciproquement propor-
tionnels, sont égaux entr’eux.

Soient AB, Br deux parallélogrammes égaux et équiangles, ayant deux angles
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F090
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r H
15ml 057 l’air in) 76 AB wapœMnÀé-ypamyov Et quoniam æquale est A! parallclogram-

et; Br raPaMnÀnpcËWç’, aïno «N 7: Té ZE’ mum ipsi B!” parallelogrammo, aliud autem

inly ifs. à; 16 A8 wpàè 75 2E 937w; 16 Br quoddam 2e; est igilur ut A]! ad ZE in nr
orpin 73 2E. AÀX à; ph ’Tà AB "p3; 7B ZE ad 22. Sed ut A]! quidem ad 2E ita A8 ad
ail-rag 5 AB 711:5; 191v BE, à; «il 1-5 Br wpà; 73 DE, ut vero Br ad 2E ila H3 ad sz; et ut
2E (sans; a; HB TFàÇ mir BZ’ ami à; «il»: si AB igilur A]! ad RE in H8 ad DZ. Ipsortim An,

«Pô; ’rùv 8E ail-raca; H8 wpàç 7919 32. Tëy A3, Br igitur parallclogrnmmorum rcciproca sunt

Br cipal waFaÂMÀo’yPaippm Évrtwewéveuwv ai laiera, circa æquales angulon.

wAtupal, ai mpl ni; l’au; parian. g

AM1 «N évnmvrovôérumv ai "nopal a; Sed et reciproca sint laiera circa æqualcl
7nPË 1è; l’au; 7min, mais Ërrœ (il; il AB 7:98; angulos, et sit ut A! ad 8E ila H8 ad BZ; dico

égaux en B, placons ne dans la direction de AB, la droite BH sera dans la
direction de ZB (14. 1),- je dis que les côtés des parallélogrammes AB , Br
autour des angles égaux sontIréciproquement proportionnels, c’est-à-dirc que
A3 est à ne comme H8 est à BZ. I

Achevons le parallélogramme ZE.
Puisque le parallélogramme A8 est égal au parallélogramme Br, et que ZE

est un autre parallélogramme, AB est à 2E comme Br est à le (7. 5). Mais
AB est à ZE comme A.est a BE (1. 6); et Br est à 2E comme HB est à BZ;
donc A3 est a ne comme H3 est à 132 (n. 5); donc les côtés des parallélo-
grammes AB, Br autour des angles égaux sont réciproquement propor-
tionnels.

Mais que les côtés adjacents aux angles égaux soient réciproquement pro-
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Tüv BE aéra; ni HB’ 7rpàç fait! BZ’ hé)!» 51-1 i’rov

in) 73 AB waPaÀÀnAéypatMæov 11,3 Br napalm-

Mwéwe. ’
En] 7:59.307" si; Il A8 7:73; ni? BE 051w;

1; HB 7175; noir BZ, à»? à; ,uÈv si ÀB vrpàç nib

BE aéra; fra AB wapaÀÀnAé’ypœptpov «po; 73 2E

waPaMnAo’ypappoy, à; «DE Il H8 «fait; suiv Bz

aérai; 1-3 Br wcpuÀAnÀéypapy’ov «pas 73 ZE

waFaÀMAo’ypappovô’ nui à; nife: 13 AB vrpàç 78

ZE 031w; 75 Br mais 76 25’ l’a-or d’9: in) 18

A8 wapœAAnAo’ypatpwoy ré; Br wapaAAnAa-

794541.69. T57 «ips: l’a-w, un.) Toi Ëëîç. .

nporA212 u’.

Tôy 7m! la) 541’an p.1; ila-m Ëxévrwr 7min

7PI76mv êv’rmmévôawn aï anuitai, a; mpl

rai; Tous yœriaç’ nul 5V, play par; in? ixérray

7min 171745va aîwrmmo’vôamv ni animal ,

i t x i y I v I x a aIl TCP! Ta; tau; yuwatç, un: 16’le 010194.
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æqualc esse An parallelogrammum ipsi Br pa-
rallelogrammo. .

Quoniam enim est ut AS ad DE ita H3 ad
BZ, sed ut un quidem ad BE ita A8 parallev
logrammum ad 2E parallalogrammumflut H3
vero ad BZ ita Br parallélogrammum ad ZE pa-

rallelogrammum; et ut igitur A]! ad ZE ita
Br ad 2E; æquale igitur est A]! parallelo-
grammum ipsi Br parallelogrammo. Ergo æ-
qualium, etc.

PROPOSITIO’ xv.

Æqualium .et unum uni æqualem habentium

augulum triangulorum reciproca sunt latera ,
circa æquales angulos; et quorum, unum uni
æqualem habentium angulum triangulorum ,
reciproca sunt latcra circa æquales angulos ,
æqualia sunt illa.

portionnels, fiesta-dire que A8 soit a se comme H8 est à Bz; je dis que le
parallélogramme AB est égal au parallélogramme Br.

Puisque AB est a Br comme HB est à Bz, que ne est a
rallélogramme AB est au parallélogramme 2E (x. 6), et que un est à BZ
comme le parallélogramme Br est au parallélogramme 213 , AB est à 2E comme
Br est à 25 (n. 5); donc le parallélogramme AB est égal au parallélogramme

Br (g. 5). Donc, etc. .

BE comme le pa-

PROPOSITION XV.

Si deux triangles égaux ont un angle égal a un angle, les côtés autour des
angles égaux sont réciproquement proportionnels; et si deux triangles ont
un angle égal à un angle, et si les côtés autour de ces angles egaux sont
réciproquementproportionnels, ces deux triangles .sont égaux.

. 4!
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E7740 l’a-a 7917m4 7è ABr, AAE , ,w’aw la;

l’ami 1960174: 7min 7Iiv dm) BAT 7g? 67:5 AÀEt

A470 571 75v ABr, AAE 7prya’waw àyrlwewéyea-

nv aï wÀcupai , zî’ m’ai 7è; in; 7min; , 7cv 7-

,’r7w 5’71 loris :5; il rA mais 739 AA 057m; ri

HA moût suiv A3.

Kilo-da yâp dru in? triade; d’un suiv TA 737

AA’ in” crieriez; alpe. irri nul il 15A 737 AB. Rai

"i mâtixôm Il BA.

15ml 03v leur in) 7è ABr 7pi7œrov 75 AAE
79176114 , d’un dl 73 ABA’ :7717 cipal. (il; 73 me

7pi7wvov moi: 73 BÀA 7piyawov 055m; 7B AAE

7p1’7mov api; 73 BAA 7pi’yuyoy3. AÀX à; pin

75 rAB api; 73 BAA 057w; si rA api; 7th AA,
à; «Pi 73 EAA4 74:3; 75 BAA 0570; û 15A 7:93; 7?"

AB’ un) à; zip: si TA mais 7M AA 937:»; si EA

«pas 7Iiv AB’ 767 ABr, AAE cipal. 7p17aivaw5 cirri-

7re7ro’ream aï 7rAwpatl , a; mpl 7è; in; ywviatç.

Sint æqualia triangule ABP, AAE, unum
uni æqualem habeulia angulum BAr ipsi AAE;
dico ABI’, AAE triangulorum reclproca esse

latera, circa æquales angulos, hoc est esse ut
ra ad AA in 5A ad A3.

Ponantur enim ita ut in directum sit TA
ipsi 4A ; in directum igitur est et 5A ipsi an.
Et jungatur BA.

A

E

Et quoniam œquale est ABP triangulum ipsi
AAE triangulo , aliud autem ARA 5 est igitur ut
PAS triangulum ad BAA triangulum ila Ah!
triangulum ad BAA triangulum. Sed ut PAR qui.

dem ad BAA ila FA ad AA , ut EAA vero ad BAA

ita RA ad An; et ut igitur r4 ad AA ila BA ad
43; ipsorum ABI’, AAE igitur triangulorum

reciproca sunt laura circa æquales angulos.

Soient les triangles égaux ABr, AAE, ayant un angle égal à un angle, l’angle
BAT égal à l’angle AAE; je dis que les côtés des triangles ABr, au, qui sont
autour des angles égaux, sont réciproquement proportionnels, c’est-à-dire que ra
est à AA comme làA est à A3.

Plaçons ces triangles de manière que rA soit dans la direction de An,- la
droite En sera dans la direction de AB (I4. I). Joignons Ba. I

Puisque le triangle ABr est égal au triangle au, et que ABA est un autre
triangle, le triangle rAB est au triangle BAA comme le triangle AAE est au triangle
au (7. 5). Mais le triangle me est au triangle BAA commet-A esta AA (1. 6),
et le triangle en est au triangle un comme EA est à AB; donc rA est à an
comme 15A est a AB (u. 5); donc les côtés des triangles ABT, au, qui sont
autour des angles égaux, sont réciproquement proportionnels.
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AÀÀŒ «Nt air7I7rt7rov9É7aIa-atv «si wÀeupœi 75v

ART, AAE 7plyaiwov, mati in!» t5; si TA 7rp3ç 73v

AA 037w; si EA 7rp3ç 73v AB’ N’y!» 371 ila-av in)

73 ABI’ 7pi7œvov 7:; AAE munira).

EWIÇux9u’o’nç 703p 747ml 75; 13A, ivrti 2’771?

à; zi TA 7rp3ç 73v AA 037w; si EA 7:p3ç 73v A8,

oint, à; Mir ai TA «p3; 73v AA 057w; 73 ABT
7pt’7wrov 7rp3b 73 BAA 7pt’yawov, si; «il Il EA 7rp3ç

Tint AB 037w: 73 EAA 7p4’7nvov 7rp3ç 73 BAA

7p4i7œvov’ du a’t’pat 73 ABT 7piywvov 7rp3ç 73 BAA

037w; 73 EAA 7pi’ywov 7rp3ç 73 BAA’ inénpav .

âpre 75v ABT, AAE vrp3ç 73 BAA 73v «573V 3x2:

A6743" i’a’aviâ’pat ini 73 ART 7pi7awoy 753 EAA

7ptyaiygo. un cipat i’mv, mai Toi ËE’ÏÏÇ.

In parut: lç’.

t I a a. a I la! t e tE1? TCNŒPIÇ Gualldl dVdÂOQ’OY MG"! , 70 070

1- I 1 I Il t s n.TNT JZPŒY TEPIExOMII’OV 0P007wl’lm’ 1707 en: 79’

t lu 4
U773 7m [n’a-w wapttxcpte’vçn Épeoywirp’ mp1

Sed inique rcciproca Sint latera ipsorum
ART, AAE triangulorum , et sit ut FA ad AA ita,

En ad A3; dico æquale esse A3? triangulum
ipsi AAE lriangulo.

Junctâ enim rursus 13A, quoniam est utTA

ad AA in: en ad A8 , sed ut ra quidem ad AA
ila ART triangulum ad BAA triangulum, ut EA

vero ad A3 ila EAA triangulum ad BAA trian-
gulum; ut igitur ABF triangulum ad BAA ita
EAA triangulum ad BAA; utmmquc igitur ip-
sarum ABP, AAIÇ ad BAA eamdem habct ra-
tionem; Èquale igitur est ABP triangplum ipsi
EAA triangule. Æqualium igitur, etc.

PROPOSITIO XVI.

Si quatuor recta: proportionalcs Sint, sub
extremis contenturn rectangulum æquale est
ipsi sub mediis contento rectangulo; et si sub

Mais que les gîtés des triangles ABr, anti soient réciproquement propor-
tionnels, c’est-à-

ABr est égal au triangle jAAB.
e que TA soit à AA comme EA est a A8; je dis que le triangle

JoignÎms encore en. Puisque TA est un comme sa est a ne, que ra est
à AÀ’commfitee- triangle ABr est au triangle, BÀA ,sçt que, sa. 3s: à: AB
comme le triangle EAA est au triangle BAA, le triangle Mares: au triangle au
comme le triangle EAA.est au triangle BAA (n. 5); donc cliacun. des triangles
tsar, AAE a la même raison avec le triangle BAA; donc le triangle ABT est égal
au triangle EAA (9. 5). Donc, etc.

PROPOSITION XVI.

Si quatre droites sont proportionnelles, le rectangle.compris sous les
. deux extrêmes est égal au rectangle compris sous les moyennes; et si le

aï
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73 5773 75v imper mpuxénwor ripent-insu 7707
i; 7j; 673 757 peinant mpuxolu’vq» épaa’ymitp, ai

7t’avatpt; réagît" airaiÀoyov interna.

Errata-av a; 7i7mptç :6964: évinçant ai AB ,

TA, E,Z°t aigri AB 7rp3ç trin TA 0370.3512 7rp3;
73v Z’ Ai?!» ’37: 73 67:3 757 AB, Z wapttxa’puvov

épeayaimy in! lui 7g; I573 757 TA , E mpuxo-
,14;in ipOoyawiq).

extremis contentum rectangulum requale est
ipsi sub extremis contente rectangulo , quatuor
recta: proportionales erunt.

Sint quatuor rectæ proportionalcs An, FA,
E, Z, ut A! ad TA ila B ad Z; dico snl) A3,
Z contentum rectaugulum téquale esse ipsi sa!)

TA, E contento rectangulo.

.----.

A BExacte-av wifis d’un) 75’; A, T «radar 7:7; AB,

TA téOtI’nuç wp3ç épatai; ai AH, r9, mai miam»

7ïp43y Z in Il AH, 7? «Pi E l’a-n si T6, un) cup-

rrtwAnpécÔamty 7è BH, A9 WdPaÂÀnÂé’yPÆWŒ.

Rai irai in" à; ri AB 7rp3ç 737 TA ail-m;

si Ewp3ç7iivz, infiûpivlîfii T9, si A Z
737A11; 3’77" ripa (il; si ABwp3ç 73v TA 037M

si T9 vrpèç 73v AH’ 757 EH, A6 ripa wap-
uAMAoypeiptpmr’t èv7nrt7ro’I’9utv a; wÀeupatl,

w--

T A Z
Ducantur enim ab ipsis A , T punctis ipsis

A3, TA rectis ad rectos ipsæ AH, r0, et
ponatur ipsi quidem Z æqualis AH, ipsi vero
E æqualis To, et compleantur En, A9 paral-
lelogramma.

Et quoniam est ut A]! ad TA ita E ad z,
æqualis autem E quidem ipsi r0, ipsa vero
Z ipsi AH; est igitur u * ad TA ita r9 ad
AH; ipsorum 3H, A0 gr parallelogrammo-
rum reciproca sunt latera, circa æquales an-

o

rectangle compris sous les extrêmes et égal au rectangle compris sous les
moyennes, ces quatre droites sont proportionnelles.

Soient A3, TA , E , z quatre droites proportionnelles ,.de manière que AB soit-
a TA comme E est à z; je dis que le rectangle compris sous As, z est égal
au rectangle compris sous ra, E.

Des points A, r , et sur les droites AB, TA, menons les perpendiculaires AH,
ra (11., I); faisons AH égal à z, et T6 égal à E; et achevons les parallélo-
grammes BH , A6.

Puisque AB est à rA commets est à z, et que B est égal à r9, et z égal
à AH, AB est a TA comme re est a AH (7. 5); donc les côtés des parallélo-
grammes BH, ne, placés autour des angles égaux , sont réciproquement propor- Q

2l,
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t l l
nui-5 mal 71; in; 7min. au Je iroymmv 7rd?-

! K laAÀuÀo-ypaîwwv firman-évent" au alcoran" , au

fi ,1 NmPl ni; l’a-a; yankee, l’au émit! intima nov oth.

in? 13 BH rupœàAnÀôypappov Té; A6 mamans"-

l î î NAcypaépw. Kari in: 1-5 pt? BH To wro 7m AB ,

n N t f A.Z, in 749 si AH 7p Z- 73 J3 A6 To wrà un

w x v a a. x a! r t a,TA, E, un: yatp y r6 731 E 7o apex une 76v
si 7 x a. r tAB , Z mpuxo’pwov épôo’yu’wov nov un: ne une

a. I
7M TA , E «maculaire: 5,390761:qu

. , ’mon; hi Té 678 AB, Z mpnxo’pwov aphro-

N N F I
"ou i’a’ov inox ne 5’75 www TA , E repltxopwge

’ I ’ I Il a l a w a Iopûyœwqflàeyw on a: Ted-rapt; même: avaÀoyov

A r1 Ï Aécartai, à; ÏAB orpin; 7m TA une); n E wpoç
A

7H Z.

a. t o N r 3 t tT67 71,) due-«w nuraextuadev’wv, nm 70

n- A a. t a. I97H: 70v AB, Z irov in) 7go ira 7m TA, E,

l! A Il lun) 30H 75 [Liv 1575767 A3, Z To EH, un: 74?

N n l N lécrit ri AH?! lat To (Pi 67m un TA , E 70 A6 ,

N I A Nin 7è? si T6 1p E’ 73 alpe: BH leur in: me,»

A69’ la) innm l’a-0765m2. T51! fi in" aux) ico-

I ÛymVJ’aw waFaÀMÀoyPéWwv nivwmvravûaaw au

a C A l Il l . a! alwÀeupœl, au mp1 un; tu; 7mm; en": upas

gulos. Quorum autem æquiangulorumparallelo-

grammorum reciproca sunt latera circa æquales

angulos, æqualia .sunt illa; æquale igitur est
BH parallélogrammum ipsi A0 parallelogrammo.

Et est BH quidem sui) A8, Z, æqualis enim
AH ipsi Z; ipsum vero A0 ipsum sub FA, 17.,
æqualis enim r6 ipsi E; ipsum.igitur sub An,
Z contentum rectangulum æquale est ipsi sub
FA, E contente rectangulo.

Sed utique ipsum sub An , z contentum
rectangulum æquale sit ipsi-sui) FA, E con-
tento rectangulo ; dico quatuor rectas propor-
tionalcs fore, ut AB ad FA ita E ail-z.

lisdem enim constructis, quoniam ipsum
sub An, Z æquale est ipsi sub TA," E, et est
ipsum quidem sub A8, Z ipsum BH, æqualis
enim AH ipsi Z; ipsum vero sub. TA, E ip-
sum A9, æqualistenim r6 ipsi E; ipsum igl-
tur BH æquale est ipsi A9 5 et sunt æquian-
gula. Æqualium autem et æquiangulorum pa-
rallclogrammorum recîproca surit la!era,-circa

tionnels. Mais lorsque les côtés des parallélogrammes équiangles, placés
auto,ur des angles égaux, sont réciproquement proportionnels, ces parallélo-
grammes sont égaux (x4. 6); donc le parallélograme en est égal au parallé-

logramme A6. Mais le parallélogramme en est sous A8, z, car AH est égal à
z; et le parallélogramme A6 est sous rA, E, car r6 est égal à E; donc le
rectangle compris ’sous A3, z est égal au rectangle compris sous rA, E.

Mais que le rectangle compris sous AB, Il soit égal au rectangle compris sous
les droites rA, E; je dis que ces quatre droites sont proportionnelles, c’est-
à-dire que AB est à rA comme E est à z. l

Faisons la même construction. Puisque le rectangle sous A3, z est égal au
rectangle sous rA, E, que le rectangle en est sous A3, z, car AH est égal
a z, et que le rectangle A6 est sous rA, E, car r6 est égal à E; donc en
est égal à A6; et ils sont équiangles. Mais les côtés des parallélogrammes égaux et

équiangles , placés autour des angles sont égaux , sont réciproquement propor-

y
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à; il A13. vrpàç suiv TA 0576; si T6 mû; vin AH’

in ü oi,uiv T9 73715, si «Fi AH 7:5 Zt Ënw Épat

661i AB WPàÇ suiv TA ode-w; il E "p3; 7viv z. Eày

il): fiwapcç, nazi ni. i559

n p o T A z I 2 if.

w Ï a t e x a.Eèv 7P"; "38:74. aivcéMyov me: , ’ro Mm ’rœv

g I z 1 I pl a A n ’ lempan repitxoptvov 0900761!er nov in: ne «un

N i A ( l N iln; yin; Terpayaivar Maryl Ta une 76v axpuv
W w î t N Iwapltxa’pevov ôpeoyoiwov i’a’ov p 799 au?» Tu; par";

K N ’ N Î I ,Irewpayaivp, au Tpuç matin! etvaÀayov warrant.

.. . N , ,lie-man Tpllç noeud! avatM’yov ai A , B, T,

l fi C A A Ià; t; A 717w; suiv B ourle; n B 7rpoç ’nw P A276

N ’ 3 I371 73 677?: nov A, T mpisxoptvov opeoywviov

w r a A. 2 in ou ; ’nov un ne am 7»; B oriflamme).

fi. IRein-9a) 7p B in u A.

Ê l A f, KKai inti in" (in; n A 790; 7M B OUTÆÇ n

t s a. yl .1 cB arpàç 76v T, in A: n B un A- enzv apd tu;

Ü ’ C A l l Asi A æpêç Ttiv B corans n A 7170; Tnv T. En de
’1’ x e x a. ystéra-apte citation civct’M’yov me: , To une 76v aupwv

æquales angulos; est igitur ut A]! ad TA ita r9

ad AH. Équalis autem r6 quidem ipsi B,
rpsa vcro AH ipsi Z; est igitur ut AB ad TA
ila E ad Z. Si igitur quatuor, etc.

PROPOSITIO XVII.

Si tres rectæ proportionalcs sint, sub ex-
tremis contentum rectangulum æquale est ipsi
ex mediâ quadrato; et si sui) extremis con-
tentum rectangulum æquale sit ipsi ex mediâ

quadrato, tres rectæ proportionalcs emnt.
Sint tres recta: proportionalcs A, B, T, ut

A ad B ita B ad r; dico sub A, P contentum
rectangulum æquale esse ipsi ex B, quadrato.

Ponatur ipsi B œqualis A.

Et quoniam est ut A ad B ita Bad r, æqualis
autem B ipsi A; est igitur ut A ad B ita A ad
P. Si autem quatuor recta: proportionalcs sint,
sub extremis contentum rectangulum æqualc

tionnels (i4. 6); donc AB est à rA comme r6 est à AH; mais r6 est égal a
E, et AH a z; donc AB est.à rA comme E est à z. Donc, etc.

PROPOSITION XVlI.

Si trois droites sont proportionnelles, le rectangle compris sous les extrêmes
est égal au quarré de la moyenne; et si le rectangle compris sous les extrêmes
est égal au quarré de la’moyenne, ces trois droites seront proportionnelles.
. Soient A, B, r trois droites proportionnelles, de manière que A soit à B

comme B est à r; je dis que le rectangle compris sous A, r est égal au
quarré de B.

Faisons A égal a B.

Puisque A est à B comme B est à r, et que B égal a A, A està B comme A
est à r. Mais si quatre droites sont proportionnelles, le rectangle compris sous

u
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’ î I À, ’ A N f l NmPuxo’uvov opôowviov nov en: fait une 76v

[4in wtpuxopivqn ôpônmiqr Tà à”): tiré 75v

a. v l a.A, T i’a-ov in) ne (me 70V B, A. Albi 73 vivré

N A ’ N ’ ’I B N16v B, A ’ro avr-à n; B twist-l, in aux!) si B 7p

l J f A h I I IA° ’ro capet veto 76v A, T mpuxopsvov 090076-
nov in" irri 11;) airé 75’; B Ttæpayaiqu.

Mini N 75 675 75v A, T i’oov inca 7:; aimé

a. O
1ms 8’ Ai)» in irriv à; Il A qui: 16v B owuç

l t ta B "pas 7m T.

:733.
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est ipsi euh mediis contento rectangulo 5 ip-
sum igitur sub A, T æquale est ipsi sub B,
A. Sed ipsum sub B, A ipsum ex B est, æ-
qualis enim B ipsi A ; ipsum igitur sub A, r
contentum rectangulum æquale est ipsi ex B

quadrato. .
Sed et ipsum suh A , T æquale sit ipsi ex

B; dico esse ut A ad B ita B ad T.

D

"1

TÂiv wifi aôvüv.m’rancuatr9iv.v, iml 73

tiaré 75v A, T i’flv and est; aivrà "ni; B, ainsi

1-3 aiwà 75’; B 73 vivré 75v B, A irriv5, in: 7d,»

si B Tél, At 75 ripa 57H) 75v A, T i’a’ov in) Tél

tiré B, A. flair (il 73 675 75v Éxpuv in» i7 79;

67:5 78v pian, ai vina»; «39:71: àvat’Myév

siam in" à”): si; si A 7175; suiv B 0376; si A
mp5; flirt T. In æ si B 1-37 At si; ripas il A and;
suiv B 0579:6 B api); suiv r. Eaiv ripa. Tpti’ç, nazi

tri ibis.

Iisdem enim constructis , quoniam ipsum
sub A, T æquale est ipsi ex B, sed ipsum ex
B ipsum sub B, A est, æqualis enim B ipsi
A ; ipsum igitur sub A , P æquale est fiai sui)
B, A. Siautem ipsum sub extremis æquale eStipsi

sub mediis , quatuor rectæ proportionalcs sunt;
est igitur ut A ad B ita A ad r. Æqualis au-
tem B ipsi A; ut igitur A ad B ita B ad T.
Si igitur tres, etc.

les extrêmes est égal au rectangle compris sous les moyennes (16. 6); donc
le rectangle sous A, r est égal au rectangle sous B, A. Mais le rectangle
sous B, A est égal au quarré de B, car B est égal à A; donc le rectangle
compris sous A,.r est égal au quarré de B.

Mais que le rectangle sous A, r soit’égal au quarré de B; je dis que A est

à a comme B est à r. .Faisons la même construction. Puisque le rectangle sous A, r est égal au
quarré de B, et que le quarré de B est le rectangle sous B, A, car, B est égal
à A, le rectangle sous A, r est égal au rectangle sous’les droites B, A. Mais
si le rectangle compris sous les extrêmes est égal au rectangle compris sans
les moyennes, les quatre droites sont proportionnelles (16. 6); donc A està B
comme A està r. Mais,B est.égal à A; donc A est à B comme B est r. Donc, etc.
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I

HPOTAEIE in.

A915 T’ai; élohim; 269511; 1-5 J260" 959:1-

7paiy,wp gluoitiv n nazi élitaire; xtiyevov matinau-

pas! civatypaislm.

Erre) Il yiv dahir-ct dans; AB, 1-3 «Pi Æoôiv

lôgtlypœltfltw 15 TEt Je? N ciré 1’52 AB dans;

17:5 TE eûôuypaipitgo Ëpovév 1": ami Émail»; xtîptvav

IÜÛUI’deMPLOV nivatypaixlau. -

157312269496 si A2, un) auna-naira) 7rpàç 137 AI:

’ I s a» t a A! I m«49:19: un 1m; wpoç dU’Tp nuirai; 1-01; A, B

737 piv mais rai T 7min in si 13ml HABl, 737
«N 673 TAZÈ’W’ si 67:5 ABHt ÂOI’INl cippe Il I573

TZA Mnrâi3 1g? 6’75 AHB inlv i’a’n’ iroyaivzov d’un

and 15 ZTA Tpi’ywvov 197 HAB 7,31945qu étiez,-

Aoyov cipal. irriv ai; 52A flPàç TIiv H8 cri-m; si

PROPOSITIO XVIII.

Ex datâ rectâ ipsi dato rectilineo simileque

et similiter positum rectilineum describere.

Sit data quidem recta A8, datum autem
rectilincnm TE ; oportet igitur ex A]! rectâ ipsi

TE rectilineo simileque et similiter positum
rectilincum describere.

Jungatur Az, et constituatur ad A]! rectam
et ad puncta in eâ A, B ipsi quidem ad P
augulo æqualis ipsi sub HAB, ipsi vero sub
rAz æqualis ipse sub ABH 5 reliquus igitur
sub TZA reliquo sub AHB est æqualis ; æquiangu-

lum igitur est ZTA triangulum ipsi HA]! trian-
gulo 5 pr0portionaliter igitur est ut zA ad H8 ita

PROPOSITION XVIII.

Sur une droite donnée, décrire une figure rectiligne semblable à une figure .
rectiligne, et semblablement placée.

Soit AB la droite donnée, et r5 la figure rectiligne donnée; il faut sur la
droite LAB décrire une figure rectiligne semblable à la’figure rectiligne r15, et
semblablement placée.

Joignons A2, et sur la droite AB et aux points A, B de cette droite, faisons
l’angle HAB égal à l’angle-en r, et l’angle ABH égal-àl’angle TAZ (25. I); l’angle

restant rza sera égal à l’angle restant AHB (52. r); donc les triangles er,
me sont équiangles; donc. 2A est à H8 comme-H est à HA, et comme
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ZT 7rpi; 1siv HA nazi si TA 7spi;°1siv AB. mil",

cuveau-aira mai; ni BH rivetiez; nazi 107; api;
catin? amnios; 1-07; B, H 117in 67:3 AZE 7a:-
viç in si ti7ri 8H6, 1s; J’i tiré ZAE in si tiré

HBO’ Â017fli ripa: si vrpi; 15E Minis” vs? api; 1-5

6 irriv in: l’en-alvin d’un: irri 1-5 ZAE 1pi’ymvov

1-53 H86 1,31745th &vciÀo’yov ripa iniv si; si Al

7spi; 1-siv HB sans; si 2E api; Tsiv H6, mati si
EA api; Tsiv 6B. EJ’sixess Æ; irai si; si ZA api;

1siv HB 0310;; In”. ZT fifi; Tsiv HA ami si TA

mais; Tsiv AB° sati si; ripa ZT api; Tsiv AH oti-

7(4); si 1s TA api; ’rsiv AB ami si ZE 7rpi; Tsiv

H6, uni i1: si EA 7rpi; 1siv 63. Rai imi in
zniv sipiv 157:3 TZA pavies 1g? 67:3 AHB, si J’i

57:5 AZE 1g? ont BH6’ 3A" in ni 67:8 un 3M
1’37 Ôni AH6 iwiv in. Ami ni azi’fai J’si "sidi si

* t a. 0 s a y t x Ilune TAE 1p ami A36 in" In, en: Je sur: s1

0
329

ZP ad HA et FA ad AB. Rursus, constituatur
ad BH rectum et ad puncta in eâ B, H ipsi
quidem AZE angulo æqualis 3H6, ipsi vero
ZAE æqualis H36; reliquus igituriad E reliquo
ad 6 est æqualis; æquiangulum igitur est ZAB
triangulum ipsi H136 triangulo g proportionaliter

igitur est ut AZ ad HB ila ZE ad H6, et EA
ad en. Ostcnsum est autem et ut 2A ad HB
et in zr ad HA et rA ad An; et .ut igitur zr
ad AH ita et FA ad AB et ZE ad H6, et adliuc
EA ad 6B. Et quoniam æqualis est ipse qui-
dem TZA angulus ipsi AHB , ipse vcro AZE
ipsi me; totus igitur ne toti AH6 est æ-
qualis. Propter eadem utique et TAE ipsi A36
est æqualis, est autem et ipse quidem ad P ipsi

ad A æqualis, ipse vero ad E ipsi ad 6;
æquiangulum igitur est A6 ipsi TE, et circa

piv api; 197 T Tif api; 11,3 A in, si Pi api; æqnales angulos cum ipso latera proportionalia

-. a. x a. a f v î A t1go E 1p 7:90; Tas 6’ mywviov apr: tr" ’ro A6

11;; TE, Inti ni; mpi ni; l’au; 7min; 151,55 TE reclilineo.
habet; simile igitur est A6 rectilincum ipsi

7rÀwpai; aivaÏÀoyov ixtr gluau d’un irri 15 A6
triathpazppov Té; TE séeuypépqxço.

TA est à As (4. 6). De plus, construisons sur la droite 8H, et aux points
B, H de cette droite, l’angle Bagégal à l’angle au, et l’angle H36 égal à
làngle ZAE; l’angle restant en E sera’égal’à l’angle restant en 6; donc les triangles

ZAE, H86 sont équiangles; donc AZ est a ne comme ZE’est à H6, et comme
15A est a 6B (4. 6). Mais on a démontré que ZA est à ne comme zr est à
HA, et comme rA est a A8; donc zr est à AH comme TA est à A8, comme
za est à H6, et comme EA est à en (n. 5). Mais l’angle TZA est égala.
l’angle AHB, et l’angle AZE égal à l’angle 8H6; donc l’angle entier ne est

égal à l’angle entier AH6. Par la mê;ne,raison, l’angle rAE est égal la l’angle
A136, l’angle en r égal à l’angle en A , et l’angle en E égal à l’angle en 6; donc

les figures A6, rE sont équiangles, et elles ont les côtés autour des angles
égaux proportionnels entr’eux ; donc les deux figures A6 , r13 sont sembla-

bles (déf. I.’ 6). . 42



                                                                     

330
A7113 751"; Jcûu’crnç alfa 69:14; 75v"; AB au? «Po-

ûe’v-n côôuçpz’pptça TE Épozo’v 7e aux) 5,4011»; ml-

ywov çûOu’ypapluoy irafiypaméau 73 A6. Omp

Un retînt.

moussu ’6’.

Tel. spam Tpt’yum 911:8; ËAAuAa b J’mAam’ow

A679: la?) 1-51 Bpoàéyaywrhupaîv.

Erre» 5,40m. 794’713". Tel. mgr, AEZ, leur

3350774 759 71198; Té" B 7min 737 795; 79? E,

B H

ô; (N 757 AB 793; 731 Br 081w; ’nlv AE vrpà;
7th El, il": âpâào’yav aluna-ù! Br au? EZ’

A670 En 1-3 ART Tpîymoy «plu 73 AEZ 791’-

70707 ælflÀMIIOVI A6707 1x4: in!!! a? Br wifi;

7th E2.

LE SIXIÈME’LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

A dalâ igitut; rectal A8 dato rectilineo Pl!
tsimileque et similiter positum reclilincum
descriptum est A9. Quod oportcbat falcere.

PROPOSITIO in.

Similia lriangula inter se in duplâ ratione
sunt bomologorum laterum.

Sint similia triangula ABP, AEZ, æqualcm
habenlia ipsum ad B angulum ipsi ad E, ut

autem A]! ad Br ita ’AB ad E2, in ut homo-
logum sit Br ipsi El; dico ABI’ triangulum
ad AEZ triangulum duplam rationem babel-e
ejus quam Br ad Il.

Donc, sur la droite donnée A8, on a décrit la figure rectiligne A6 semblabl
à la figure rectiligne dgnnée r15, et semblablement placée. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITIOIË XIX.

Les triangles semblables sont entr’eux en raison double des côtés homo-
. logu es.

Soient les triangles semblables ABr, En; ayant l’angle en B égal à l’angle en E,

et que AB soit à Br comme Ali est à 52, de manière que le côté Br soit l’ho-
mologue. du côté raz; je dis que le triangle ABr a avec le triangle AEZ une

raison double de celle que Br a avec El. l c
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ElÀi’Çeœ 7&9 075;! Br, E2 Tfl’rn (21105701! il

EH, du: alvin à; Tily Br 71135; 75;? El du);
Tilt El 757:3; 7th BHt aux) 37266948!» il HA. ,

En) 05v 20TH à; Il AB ërpâç Tlly Br agi-w;

il AE 717:5; du EZ’ ÊmMœÊE alpe: Éniv (il; il

Snmntur enim ipsis Dr, E2 lcrlia propor-
tionalis en , ita ut sit ut Br ad raz ila E2 ad
13H; et jungatur HA.

El quoniam est ut A3 ad Br ila AIE ad El;
alterne îgitur est ut AB ad A15 ila Br ad E2. Sed

ut Br ad E2 ila est EZ ad EH; et ut igîtur
A]! ad AE ila 1-22 ad En; ipsorum igitur un,
AEz triangulorum rcciproca sunt latcra circa

AB mari; "mir AIE 057w; ii Br 793; ’riiv HZ. AÂÀ,

’ du; Br 711:3; Tilv D0317»; Ërrb’ i; E2 TF6; Tilv

BH’ ml à; îlien; AB wpàç 7th AE 057e»; Il El

m5; Tilt! BH° 75v ABH, AEZ à”): natives” 1’77’-

mvro’veata’w ai WAIUPË; , al 7119) qui; in; 7min. æqualem habentium angulum triangulorum , re-

m , . .
ain,,m’u me. 761w bain-«w 7min 7917011073, Clproca sunt latent area æquales angulos ,

a s tëv’rmwrévecta’w a; wàtupau, ai mpt Ta; l’au;

æquales angulos. Quorum autem unum uni

æqualiar suntlilla; æquale igitur est ABH trian-
7œw’aç, in lnlv’ixt’ïvw 700v 494: in) 13 ABH gulum ipsi AEZ triangulè. Et quoniam est ut

Tpiyuyov 75 ABZ 11117679). Katl lm; Êrrw à; il m" ad EZ ita HZ ad DE; si autem ires recta:
Br vrpôç mir E2 031»; il El 795; 7d? BH’ Un

fi 79:7; 2:59:71: èm’Aoyov 236w, il wpnivu wpêç Tir

I I I Y I «V b7947M îmÀata-toyatîxoyovsxm Ana-nuit nmp 7rpoç

7l"! 350749th il Br ripez 71”13; Tilt! EH JIWÀŒ-

proportionales Sint, prima ad tertiam duplam
rationem liabcre dicitur oins quam ad secun-
dam; Br igitur ad 3H duplam rationcm habet
cjus quam Br a’d Ez. Ut autem Br ad EH ila
ABP triangulum ad A]!!! triangulum; et A!!!
igitur triangulum ad ABH duplam rationcm
11:1th cjus quam Br ad E2. Æquale autem ABH

l clora Âéyov Ëxu film? i; Br wpàç qui? E2. a; N il

Br "fait T)lll BH 057m 75 ABr TPÏ7ŒPOV 7rpàç 13

ABH Tpiyuvor 1d.le ABr 4px 791’740ch 711:5; 73

Prenons une troisième proportionnelle BH aux droites Br, Ez, de manière
que Br soit a El comme E2 est à EH; et joignons HA (n. 6).

Puisque A8 est à Br comme AE est à E2, par permutation, A8 est à ne
comme Br est à E2 (16. 6). Mais Br est à ez comme El est à EH; donc AB
est à AB comme El est à EH (u. 5),- donc les côtés des triangles ABH, nez,
autour des angles égaux, sont réciproquement proportionnels. Mais deux trian- .
gles sont égaux entr’eux lorsqu’ils» ont un angle égal à un angle, et les côtés

autour des angles égaux ,1 Œcîproquement proportionnels (15. 6); donc le
triangle ’ABH est égal au triangle AEZpEt puisque Br est à El comme El est
à En, et que lorsque trois droites sont proportionnelles, la première est dite
avoir avec la troisième une raison double de celle que la premièroa avec la
seconde (10. 5), la droite Br a avec la droite EH une raison double de celle
que Br a avec E2. Mais Br est à BH comme le triangle ABr est au triangle un
(déf. I. 6); donc le triangle ABr a avec le triangle ABH une raison double
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g ABH chanta-lava Niger in: iimp ii Br flPdÇ rliv

El. leur «Pi ’rô ABH rpiyuvov et? AEZ ’rptyaiupô’

me) 7è ABr alpax Tpingoy «pi; 73 A157. 7f117ûwof

æIWÂdO’IIOVd Mini 1x" i’imp il Br irpèç 1th El.

Toi cipat inclut, un) rai 355;.

HOPIZMA.

En «hi ratina Quiepàr, 31-: laifl 17:7; «39ch:

D I la! y c C I i t Iune»: (un , in" a; u que?» mp9; 7m Tpmw
«in»; 1-3 in?) vil; 7945M; 171509078 mai; Té

livrai 737; JIUTtlpd; 51.4.0107 tuai 5,14014»; chanceli-

jurer imimp Utixôii, ai; ii rB wpàç mir EH
mira; 75 ABr vpl’yuvov 7173; 73 ABH 79170707 ,

Taurin-1 Ta A1529.

triangulum ipsi AEZ triangltlo; et ABr igitur
triangulurn ad AEZ triangulurn duplam ratio-
nem habet ejus quam Br ad E2. Ergo simi-
lia, etc.

COROLLARIUM."

Ex hoc utique manifestum est, si tres recta
proportionalcs sint, esse ut prima ad tertiam
ila ipsum en primâ triangulum ad ipsum ex
secundâ simile et similiter descriptum; qui:
ostensum est, ut P3 ad EH ila ABF trianguo
lum ad ABH triangulum, hoc est AEz.

x

de celle que Br a avec E2. Mais le triangle Ann est égal au triangle 4E2; donc
le triangle ABr’a avec le triangle A152 une. raison dauble de celle que Bra ave
El (7. 5). Donc, etc.

COROLLAIRE. .
De la il est évident que si trois droites sont proportionnelles , la première

est à la troisième comme le triangle décrit sur la première est au triangle sem-
blable décrit semblablement sur la seconde; puisqu’il a été démontré que r8

est à 3H comme le triangle ABr est estau triangle ABH, c’est-à-dire au.



                                                                     

a ’LE SleÈME LIVREDEs ÉLÉMENTS D’EUCLlDE. 333

HPOTAEIE z.’

Tai;3pto:a minbar: si; 19314014 «pipa»: han-

P9771! and si; in: 73 amide; rai épinça 107;
37mm nul 75 vroAdywov ripât 73’ «chômer h-

WÀdrt’ovd A6701! fixa flirt? il êpciAoyoç vrAwpai

ripa; Tilt! 5,40070 «Napalm

Erre» au"; nomma «à une, mentit,
émiant); «il in» il AB 7;? ZH’ M74» in tu!

une, ZHGKA woÀüwvÂt si; 7e 3,14qu 791’-

wwz harpera-ai ml si; in ri n’aient ml Épui-
À :71. qui": 52m; ,f mi 73 ABrÀE mAu’ymov and;

73 ZHGKA maritime! imago-lova A5701 in:
37m9 il A3 717:5; Till’ 2H.

Ewtçtdxoaw ai ne, H, HA, A9.

.pnoposnto xx.’

Similia polygona in similia triangula am-

dudlur, ethin æqualia mullitudine (et homo-
loga totis ; et polygonum ad polygonum duplam
rationem habetÔ’us quam ltomologum latus ad

h i ologum lat
am similia polygona ABPAE, ZHGKA, lio-
mologum veto sit A3 ipsi 2H; dico une,

Nu

ZHGKA polygona et in similis triangula dividi

et in. æqualia multitudine et homologa tells,
et ABPAE polygonurn ad ’znexA polygonum

duplam rationem habcre ejus quam A! ad 2H.

Jungantur ne, er, HA, ne.

PROPOSITION XX.

Les polygones semblables peuvent être divisés en triangles semblables,
égaux en nombre, et homologues aux polygones; et le polygone a avec le
polygone une raison double de celle qu’un côté homologue a avec un côté

homologue. ’. . I
Sorent les polygones semblables ABrAE, ZHGKA, et que A]! son l’homologue de

2H; je dis que les polygones ARME, mena peuvent être divisés en triangles
semblables , égaux en nombre, et homologues aux polygones, et que le poe
lygone ABrAE a avec le polygone ZHGKA une raison double de celle que AB

a a’vec 1H. .Joignons ne, Br, HA, ne.
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Rai imi 3,140103! in: ri .ABrAE immigrerai

N I Il , t f ( l74a ZHGKA WOÂU’yŒW’a), W" M’TW r une BAIE

a. .1 e e y7min au; ÜwôIl-IZA’ un) un? a; ii BA 7mm; AIE

la l057:0; il 2H 7rpàç ZA. En) sur duo asphalté

., ,.0in: 7è ABE, ZHA [du 7min page patrie. 107w

Il x î x u 1 t lexov’rœ, mpi Je Ta; tu; 7mm: au; WÀëthd;

I i I
âvéàoyw’ 100767107 alfa: En), ABE Tpryawov

a. il si n yne ZHA Tptyaiwp, «in: inti glue 07’ in d’un,

’ii givra ABE yawls: au? 675 Zl-lA. En: Je: irai c

à Bun
,4er a’ A, Mr )g. i A r

à I373 ABr 37m ri? tir?) 2H6) l’a-i1, (là suiv

5,140167qu 75v mMyaimy’ Mimi alpe: i; 67:3

EBr purin. Mm? 737 67:5 AHG luit! l’a-i1. Katl

5m) chai. ’1th (imita-rune 75v ABE, ZHA 79015-

wv, inli «Bail EB api; BA 037:»; il AH 745;
HZ, «indium inti du Till’ zip-04671171 757 7re-

Aùyévwv, inlv à; il AB vrpàç Br ail-w; il 2H

wpôç He’ «hibou alpe: inlv ai; ii’ EB 7174i; Br

037w; il AH 71:3; H0, nul mpi Toi; in; 7:.)-

Et quoniam simile est ABFAE polygonum
ipsi zHOKA polygono, æqualis est BAE an-
gulus ipsi HZA; ct’est ut BA ad An ila
2H ad ZA. Et quoniam duo triangula’sunt
ARE, ZHA unum angulum uni angulo æqua-
lem habentia, circa æquales’ autem angulos

laiera proportionalia; æquiangulum igitur est
A]!!! triangulum ipsi ZHA triangulo, quare et
simile; æqualis igilur est ABE angulus ipsi

Z

K 6
ZHA. Est autem et tolus ABr loti 2H9 toqua-
lis, propter similitudincm polygonorum; tc-
liquus igitur EDF angulus reliquo AHG) est

.æqualis. Et quoniam propter similitudinem
ipsarum ABE, ZHA triangulorum, est ut .58
ad BA ita AH ad Hz , sed utique et proptcr sié
militudinem polygonorum, est’ut An ad Br, ila

2H ad H0,- ex æquo igitur est ut En ad Br ita
AH ad H6, et circa æquales angnlos EDF ,

Puisque le polygone ABrAE est semblable au polygone mon, l’angle
me est égal a l’angle au; et sa est à A13 comme ZH est à ZA. Mais’
les deux triangles ABE, ZHA ont un angle égal à un angle, et les côtés autour
des angles fieux proportionnels; donc les triangles ABE, ZHA sont équiangles
(6. 6), et par conséquent semblables (4. 6); donc l’angle ARE est égal à
l’angle ZHA. Mais l’angle entier A31" est égal à l’angle entier 2H9, à cause de

la similitude des polygones; donc l’angle restant EBr est égal à l’angle res-
tant AHe. Mais à cause (le la similitude (les triangles ABE, ZHA, EB est a BA
comme AH est à HZ, et à cause dola similitude des polygones, A13 est a Br
comme zn est à ne; donc, par égalité, EB est à Br comme AH est à ne (:22. 5),-

l
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un; 7è; 67:3 EBI’, Aile aikvrÀtupœl &va’Àogc’v

deum lambiner sipo: Ërrl Tl: -EBF Tpi’yawov 755

[il-19 nuança, a": nul Zporov in 73 [Br 1-9:-
7ôrov Të AHG Tptyérqo’t. Àtaî 7è sahel. allai tu) 1-3

au Tpiyuvov 5,140103 in: 15 AGK nantiroit Tel

il»: auna vroÀu’ywya Tel ABTAE , ZHGKA il; 7a

3,24014 Tpiyam halant" un) si; in 1-3 71907909
A570 57: nul Ëpo’Àoya 8’07; En", noria-ru,

Je": bobiner 1771! n’ai. vilain, ml thorium:
pl! site: Tel ARE, EBI’, FIA, brigua (Pl «.5157

qui un, me, AeK, nul 3-" 75 une m-
Àtiyœvoy 7:95; 73 ZHGKA woÀtityœvay îrwàœciavæ

M’be Ëxu iimp ËptÏÀoyoç vrAwpà 7173; finir Élu,-

Aavyov whupaiv, murin-w il A13 wpàç 1"th 1H.

EmÇstOatnv 7è? ai AI, ze.
K1) in) hui ’rùv linoléum-rat 75v mannite?

l’engin" il 67H; ABT- 7min 7? 67cl 1H9, nul
ion-Et à; il A8 7:93; Br ail-ra); il 1H vrpàç HG’

icoyaiwâtv in: 75 ABF Tpi’ywt’ov Tl; 2H9 7p:-

yaiuzp’ in ëpæ inlv il fait: :3773 BAT florins 75

67:6 me, si (Pi 5ms en 1-5 son; nez. tu) in)
in Écrit a; 57113 BAM 707i: 75 67:3 HZN,

C

335
Ana laiera proportionalia sunt; æquiang’ulum

igitur est EBP triangulum ipsi Mit-3 triungulo,
quare et simile adhuc EBP triangulum ipsi
Allé) triangulo. Propter eadem utique et EFA

triangulum simile (si. ipsi A61K triangulo; ergo
similis polygona ABPAE , ZHOKA et in similia

triangula dividuntur et in æqualia multiludinc.

Dico et homologa tolis, hoc est, ut pro-
portionalia sint triangula, et antcccdenlia qui-
dem sînt A35, EBI’, EFA, conseqnenlia vero

eorum ipsa ZHA, 4H9, AGK, et ABÎAE po-
lygonum ad ZHGKA polygonum duplam ratio-

nom habere ejus quan homologum lalus ad
homologum latus, ltoc est , An ad 2H.

Jungantur enim AP, ze.
. Et quoniam proptcr similitudincm polygo-
norum æqualis est ABF angulus ipsi 2H9, et
est ut An ad BP ila 2H ad HG; æquiaugulum
est ABF triangulum ipsi 2H6) triangulo; æqualis

igitur est quidem BAF angulus ipsi H29, ipse
vero BFA ipsi nez. Et quoniam æqualis est DAM

angulus ipsi HZN , ostensum autem est et ABM

donc les cotés autour des angles égaux EBr, me sont proportionnels; donc
les triangles EDF, Mie sont équiangles (6. 6); donc le triangle EBr est-sem-
blable au triangle me. Le triangle HA est semblable au triangle AeK, par la
même raiSon (4. 6); donc les polygones semblables ABrAE, ZHGKA sont divisés

en triangles semblables et égaux en nombre. .
Je dis de plus qu. ces triangles sont homologues aux polygones, c’est-à-

dire que ces triangles sont proportionnels, que les antécédents sont ARE, EBT,
.. en, et que leurs conséquents sont ZHA, AHG, AeK; et que de plus le po-

lygone ABrAE a avec le polygone mon une raison double de celle qu’un ,
côté a avec un côté, c’est-à-dire de celle que A8 a avec 2H. i

Joignons AI, le.
Pnisquià cause de la similitude des polygones, l’angle ABr est égal à l’angle

2H6, et que ne est à Br comme 2H est à ne, les triangles ABr, me sont
équiangles (6. 6); donc l’angle BAr est égal à l’angle me, et l’angle En égal

à l’angle nez. Et puisque l’angle BAM est égal à l’angle HZN, et qu’il a été
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ËJltixenG «Pi and il ôflà’ÀBbl 7g? 6:7; ZHN l’a-11’

and Muni ripa: ü 671’3 AMB Arum? 737 67:3 ZNH

in iniv’Ï’ leuya’wov alpe: irrl 75 ABM 7,25on

743 ZEN 7917614». Opoiœç du ÊtiEopw 371 un)

75 BMT flairerait Icoyaiwov Ërrl 71;; HNG 7p:-

916Mo. attablant! ripa ion-lit, à; [du si AM 7798;

ME 0370; ri ZN and; NH, à; «N Il BM 717:5;
V MI ail-rai; si HN wpàç NG’ (ila-7c ml frisou,

ipsi ZHN arqualis; et reliquus igitur AM3 reli-
quo ZNH æqualis est; trquiangulum igitur est i
ABM triangulum ipsii’ZHN triangule. Simililer

utiquc ostendemus et DMI’ triangulum æquian-

gulum esse ipsi PINS trinngulo; proportionali-
ter igitur est ut AM quidem ad ME ila ZN ad
NH, ut vero DM ad MF ila HN ad ne; quare
et ex æquo ut AM la MF ita ZN ad N9.

à; 5 AM qPè; mr 051w; pi ZN 7rpÈç N6.,AAA’ Sed ut 4M ad MF ita ABM trinugulum ad

A

x3MZ’ He
A

AFKGso

à; [51,8 ,3 AM 795; M]- ofifæç 73 ABM TF1- MDP, et AME ad EMF, inter se enim sunt ut
www 5795; MBI’, ml 75 AMIE wFà; EMI’, bases; et ut igitur unum antecedentium ad
7:93; chaula péta tic-n ai; ai Baie-u;- un) à; unum consequentium ila. omnia antecedentin

I ad omnia consequentia. Ut igitur AMD trian-
gulum ad BMr ita un: ad ne. Sed ut AM3
ad Dû ila AM ad MF; et ut gitur AM ad.
MF ila AIE triangulum ad EDF triangulum.

ÉPŒQ Êy 75v üyoupu’raw "fait lu 75v ivropt’vaw

957w; ÆWÆVTŒ 7è. infirma. "Pa; d’item-ut 7è.

inspira. à; clip: 7è AM8 7Pi7awoy wpàç 73 BMr

ail-m; 73 ABE wpàc 73 me. une à; sa AMB
7,],5; 73 BMr 057M à AM "P3; MIN a) à; a?" Propter eadem utiqm et ut IN ad NO ila
si AM 7:90; .Vll’ 05729675 ARE 7piywoy 7:95; 75 mA "181150111111 ad HA?) triangulum. Et est

démontré que l’angle ABM est égal à l’angle 21m, l’angle restant AM3 est égal

à l’angle restant ZNH (52. l ); donc les deux triangles ABM ,QHN sont équiangles.

Nous démontrerons semblablement que les deux triangles BMr, HNe sont
équiangles; donc au est à MB comme ZN est à NH, et BM est à m comme un est
à Ne (4. 6); donc, par égalité, AM est a Ml" comme ZN eSt a Ne (22. 5l. Mais
AM est à Mr comme le triangle ABM est au triangle MBr, et comme le triangle
AMIE est au triangle EMr, car ils sont entr’eux comme leurs hases (I. 6), et
un des antécédents est àiun des conséquents comme tous les antécédents
sont à tous les conséquents (12. 5); donc le triangle AM3 est au triangle BMr
comme le triangle ne est au triangle me. Mais AMB est à am comme un
est à tu; donc AM est à Mr comme le triangle ABE est au triangle sur (t l. 5).
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EBI’ 771’707". A433 733 1.6733 A) mal ai; Il IN

793; N8 067w; 73 ZHA 7915.1 avar 7rp3ç 731° BAS

7piwyov. Km? in" à; IirAM 7rp3ç Mr cil-rai;

si ZN 7’33; Ne’ nul si; ëpd 73 ABE virant

Il"): 73 BEY 7P4’7œvav ail-ru; 73 ZHA flairant:

"p3: 75 HeA 7pt’7wor, ne) banale? à; 73 A133
7pt’yærov 77-93; 73 ZHA 791’909» 037m; 73 BEY

7pt’7mov vrp3ç 73 3A6 filateur". Opale); N

ûIEopw, imÇuxôeu-ôy 75r RA, HK, 374 Ml
(il; 73 BIEF 7pi7awov 7173; 73 RAS 791176076? 057w;

75 ETA ambrant" qui; 73 ne]: 7pt’yœrov. Karl

i7"; in" ai; 73 ABE gobant 773; 73 ZHA 7P!-

7mfowl3 357w; 73 EDF 7.73; 73 Aile, nul in en:
"93:73 A910 x43 si; aigu. lu 75v Êyoupe’vmpwfiç lv

7159 inapitlmv 057w; ëfldde 733 tiyou’ytrat 7rp3;

cuivrera. 7è inhuma l’a-71v alpe (il; 73 ARE 7Pi-

çlawor 7rp3; 73 ZHA 7pi7mvov 037w; 73 ABTAE
woAtiywvoy 77,33; 73 ZHGKA’ nolâæavov. AÀÀcË

73 ARE 7Pi7awov "p3; 73 ZHA 7pt’7w73v’4 «ll-

vrÂtza’t’om A3707 3x2: 3’711): A8 Épo’ÀGyo; WÂEUPè

"p3: Tilt 2H élutiÀoyoy wAwpaÉy- 733 7:39 2,176019:

7p5’7œm Ëy «flandrin: A579: 3773 7:59 354026tu

wàeupâir ml 73 ABrAE il»: woAv’gwrov 7.33;

ut AM ad MF ila ZN ad N6; et ut igitur
ARE triangulum ad DE? triangulum ila ZHA

triangulum ad HGA triangulum, et alternent

au triangulum ad ZHA triangulum ila Ber
triangulum ad 8A9 triangulum. Similiter uti-

que ostendemus , junctis BA, HI, et ut DE?
triangulnm ad HAO triangulum ila DFA trian-

gltlum ad AOK triangulum. El: quoniam est
ut ARE triangulum ad ZHA ita EDF ad A89,

et insuper EFA ad AGK; ct ut igitur unum
antcccdentium ad unum consequentium ila
omnia anteccdentia ad omnia conscqucutia 5

est igitur ut ARE triangulum ad ZHA trian-
gulum ila ADI’AR polygonum ad ZHOKA po-

lygonum. Sed ARE triangulum ad ZHA trian-

gulum duplam rationcm babel: ejus quam A3

homologum latus ad 2H homologum lattis;
Similia enim triangule in duplâ rationc sont

homologorum lateruxn; et ABI’AE igilur po-

lygonum ad ZHGKA polygonutn duplam ra-

Par la même raison, ZN est à Ne comme le triangle ZHA est au triangle
une. Mais AM est à Mr comme ZN est à N6; donc le triangle A135 est au
triangle Ber comme le triangle ZHA. est au triangle HeA (tr. 5), et par per-
mutation, le triangle ARE est au triangle ZHA comme le triangle BEY est au
triangle HAe (16. 5). Nous démontrerons semblablement, après avoir joint
8A, HK, que le triangle Ber est au triangle une) comme le triangle en est.
au triangle AGK. Et puisque le triangle ARE est au triangle ZHA comme EDF est
à AHG, et comme en est à AGK, un des antécédents est à un des conséquents
comme tous les antécédents saura tous les conséquents ( la. 5); donc le triangle
ne est au triangle un comme le polygone ABrAE est au polygone mon. Mais
le triangle A315 a avec le triangle ZHA une raison double de celle que le côté
homologue A8 a avec le côté homologue 2H; car les triangles semblables sont
en raison double des côtés homologues; donc le polygone ABTAE a avec le

43
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«à ZHGKA 706340191 infliction Aéyov ’0’er

570p i A8 511.0070; mœupâ. 793; Tl" 2H 5,145-

Aoyn vrMupaîr. TÉL alpes 5,40m, nul Tel 3552.

nomma». é.

nué-m; N l5 un) in? 75y âpoiw TITPÆ’IIÂtÜ-

par ûtxôfinfm, 374 t’y hvràan’on A6714» in?

vôy ôpoàéym vapôv. Eht’xen (N ml lui 75v

cpt-fluor a": stalle 1166À00 7è épata 169.6-

wamw mipwm 31:3; iman Ëv halas-ion
Ao’yqo u’rl 757 ôpoàé’yaw "Acupâr. Omp Us:

tionem habet ejus quam A! homologum la-
tus ad 2H homologum latus. Ergo simi-
lia, etc.

COROLLARIUM. I.

Similiter ntiqne et in similibus quadrilateris
ostendetur, ca in duplà ratione esse homo-
logornm laternm. Ostensum autem est et in
triangulis; quai-e et universe similes rectilineæ
fignræ inter se in duplâ rafione sunt homolo-
gorum lélerum. Quod oportebat ostendereu

JYiEcMW. n
polygone mon une raison double de celle que le côté homologue AB aavec
le côté homologue 2H. Donc, etc.

COROLLAIRE I.

On démontrera de la même manière que les quadrilatères sont en raison
double des côtés homologues; mais cela a été démontré pour les triangles
semblables (cor. 19. 6) ; donc généralement les figures rectilignes semblables
sont entr’elles en raison double des côtés homologues. Ce qu’il fallait démontrer.

IU
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norIEMA 14’.

Kal loir 757 A8 , 2H 7pi’rnv aîvaÉÀoyov Mœu-

[ur fil? E, Il AB ripé; moly E hwÀata’inm Aéyov

5’st ,7th si A8 "Pô; très ZH. fixa N un? 1-3
"cadrerait 717.15; 73 woÀôyuyoy , talla To s’apai-

wÀtupov WPàÇ 73 Irrrpaiwhupov chuinta-t’ont A5707

livre!) si «(wilaya "laqué 711:3; TIlV 51.46À07roy 77Mo-

Pày19, Taurin" il A8 717:5; 75v ZH’ iûz’xôu fi

70370 rai in? 75v Tplyaimr si": nul 1166-

t 1 st a. t A. r IMu palper, ors "tu que mena: Halley".

q .1 e e I t t l Ven", terra: a; a «par»: "par 7m sur?!" aura;

b Ï b A. I ’3’ b b I b NTo un) ne mm"; crâne. nfoç 10 un 7m; JEU-

I t t r r ITIPdÇ, Ta 3’40407 ZIMIÀDIIUÇ arzypaooluwov’

A A A a 2.

AeiEopw N nul in’pœç "pommé-repu ÊpÉÂoyz

7è gabant.

COROLLARIUM 1.1.

Et si ipsis A3, 2H tertiam proportionalem z
smamus , A3 ad z duplam rationem babet ejus
quam A3 ad ZH. Habet autem et polygonum
ad polygonum et quadrilaterum ad quadrilate-
mm duplam rationem ejus quam homologum
latus ad homologum latus , hoc est A8 ad
2H; ostensum est autem hoc et in triangulis;
quart: et universe manifestum est , si tres
recta: proportionalcs sint, ut prima ad tertiam
ila futuram esse ipsam asprimâ figurant ad ip-
sam a secundâ , similem et similiter descriptam.

ALITER.

Ostendemus utique et aliter expeditins ho-
mologa triangula.

COROLLAIRE Il.
Si nous prenons une troisième pr0portionnelle a: aux droites An, iZH, la

droite A8 aura avec E une raisongdouble de celle que AB a avec ZHKdéf. 10. 5).
Maisle polygone a avec le polygone, et le quadrilatère avec le quadrilatère
une raison double de celle qu’un côté homologue a avec un côté homologue,
c’est-à-dire, de celle que AB a avec 2H; et cela a été démontré pour les
triangles; il est donc généralement évident que si trois droites sont propor-
tionnelles, la première est à la troisième comme la figure décrite sur la
première est à la figure semblable et décrite semblablement sur la seconde.

AUTREMENT.

Nous démontrerons autrement et plus brièvement que les triangles sont
homologues.
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Enxtia’9wa’atv 7&9 «057w 7d ABFAE, ZHGKA

A "carbura, au.) imZfitixûm-œv aï BE, ET, HA,
Ae’ N’y» En inlv à; 7è ARE carburer 795; 1-3

ZHA oïl-w; 73 EBI’ 711:3; 75 A116 nul 73 Dali

71”03; 73 GKA.

15ml 7&9 Ëporôv in: 75 ARE rpiyawoy 75
2H4 unaire», Té ARE alpe Tpr’ywrov vrpàç qui

ZHA ÆmÂata-r’ovat layer i942: 27m9 il B15 r93; 7th

HA. AIÈ 1è mirai N un) 75 BEY ’rpiywrov wPàç

A

T

Dl

76 HAG 1-915;on &7l’Àam’ov1-Âolyoy au 9772p il

8E 7rpÈç fait: HA’ :67" du à; Tri ABE Tpt’tywvoy

7rpôc 73 ZHA Tpiywyov°° 05714; 73 EBI’ "pas 75

A119. nia", Ëml Ëporéy in: 75 EBT ’rpi’yawov

75 A116 Tpl’yall’qP r8 sur in wpàç 76 me J»-

7r7tawiovat A6709 in: 17th tl TE tôôtîat wpàç unir

6A. Aral 7è. dôTà N real 73 ETA 7pi7mrov mais

75 AGK Tpiymay hantaient A5707 ïxu almp Il
TE wpàç suiv GA’ i671? alpe à; 73 EBT Tpiywav

LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.’

Exponantnr enim rursus ABFAE, ZHGKA
polygona, et jungantur Bi, IF, HA, A0; dico
esse ut ABE triangulum ad ZHA ita EDF ad
AHO et FA! ad OKA.

Quoniam enim simile est ABE triangulnm ipsi

ZHA triangule , A!!! igitur triangulum ad ZHA
duplam rationem babel ejus quam BE ad HA.
Propter eadem utiquc et BEY triangulum ad 1Mo

e .- K
triangulum duplam rationem babet ejus quam
Bi. ad HA a est igitur ut AIE trinngnlnm ad ZHA

triangulum ila EDF ad AHG; Rursus, quoniam

simile est EBP triangulurn ipsi AHO trian-
gulo; EBP igitur ad ARE) duplam rationem
habet cjus quam TE recta ad 6A. Propter eadem
utique et BFA triangulum ad AOK triangulum
duplam rationem habet ejus quam Pl! ad 6A; est

igitur ut 23? triangulum ad AHB ila EPA ad

Soient les polygones ABTAE, men, et joignons 13E , Er, HA, A0; je dis
que le triangle Ans estan triangle ZHA comme Esr est à me, et comme me
est à en.

Puisque les triangles’ ABE, 2m sont semblables, le triangle ARE a avec le
triangle ZHA. une raison double de celle que BE a avec HA (19. 6). Par la même
raison, le triangle Ber a avec le triangle me une raison dauble de celle
que 13E a avec HA; donc le triangle ARE est au triangle ZHA comme le triangle
BEY est au triangle Ana ( I I. 5). De plus, puisque le triangle Bar est semblable
au triangle Ana, le triangle Enr a avec le triangle AHG une raison double de
celle que la droite r5 a avec 6A ( 19. 6). Par la même raison, le triangle En:
a avec le triangle Aex une raison double de celle que r2 a avec GA; donc le

V.
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api; 1-3 AHe 031m; 1-3 ETA 79:3; 7?: AGK. Eau-

xOn «Pi ml à; 75 tsar 7rpàç 73 Aile ails-o; 73

ABE "par Té ZHA’ au) à; alpe: Té ABE vrprlç

73 ZHA oïl-m; 73 BEY m’a; 73 HAG nul 75 ETA

7943; 13 AGK”. 07ml: Un drifter.

nrornztz mi.

Tel tu; attiré; rôeuypépptç: d’un, un) intimer;

inlr 31.4044.

Erre 78m bien" 75r A, B tôôuypaippær

N W I fi b d N I sun r malart Ana en mu ’ro A 1’99 B "sur
épater.

R N I Ï15ml 7&9 3,40103 in" -ro A un r, isayurror

A. R b Dl Itu inlr 1:;th , au) Toi; ne?! ne tout; 7mm:

I I b t! I"loupai; Étranger ïxu. Haàzr, 57m ancrer in:

0
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AGK. Ostensum est autem et ut En? ad Ana
ita au ad zrtA; et ut igitur Ans ad ZHA ila
BEr ad ème et HA ad AOK. Quod oportebat

ostendere.

PROPOSITIO XXI.

Ipsa eidem rectilinco similia, et inter se.

snnt similia. hSit enim utrumquc ,ipsorum A, B rectili-
neorum ipsi r simile; dico et A ipsi B esse
simile.

B A
Quoniam enim est simile A ipsi r, et

æquiangulum est ipsi, et circa æquales an-
gulos latera proportionalia habet. Rursus, quo-

triangle est est à me comme tara est à ses (t I. 5). Mais on a démontré que
est està nue comme ABE est à ZHA; donc ABE est à un comme BEI’ est à
une, et comme EI’A estimait. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XXI.

Les figures rectilignes semblables à une même figure sont semblables
en tr’ellcs.

Que chacune des figures rectilignes A, B soit semblable à la figure r,- je
dis que la figure A est semblable à la figure B.

Car, puisque la figure A est semblable à la figure r, ces deux figures sont
équiangles, et elles ont les côtés autour des angles égaux proportionnels (déf. I. 6l.
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l a. s I I I t a a. a tTo B un r, moyenner Te on" carra, un rat;

t t Il I t a I ympr 74; in; 7mm; rrÀwPaç nanar «par

r l l N . a. 9 l I a atzartpor apr: un A, B tu: r moyenner n en;

tu) 7d; on?) ni; in; 7m41; anuitai; tirailla?»
604°. 0,140109 ripa: in) r5 A’rô B. Omp Ë?"

dulie".

npornzlz 13’.

t I 9 N 9 I a; x t v rEn retapa tueur" atraÀoyor un, tu" rat et?!

7 Il. I I l fi I N PI I ’curer cofinançant, quam n au spam; ara-

" â t I7E7P4WQIVŒ, aira’Aayor errer up rat au; atti-

n. q N t I Îfar «690’791sz quant, n un: quam: 1717!-

l t I ’3’ a 7 ç r nWagram ath’yor gr, un sans" au tueriez!
’ DlaircL’Àoyor marra".

niant simile est B ipsi P, et æquiangulum est
ipsi , et circa æqnales angulos latere propor-
tionalia habet; utramque igitnr ipsorum A ,

a A
s ipsi r et æquiangulum est et circa æquales
angnlos latera proportionalia habet. Simile igi-
tnr est A ipsi 3. Quod oportebat ostendere.

PROPOSITIO pour.

Si quatuor recta: proportionalcs Sint, et ab
ipsis rectilinea , similiaque et similiter descripta,

proportionalia erunt; et si ab ipsis rectilinea
similiaque et similiter descripta proportionalla
sint , et ipsæ recta: proportionalcs erunt.

O

De plus, puisque la figure B est semblable à la figure r, ces deux figures
sont équiangles, et elles ont les côtés autour des angles égaux proportionnels;
donc chacune des figures A, B est équiangle avec la figure r, et elles ont
les côtés autour des angles égaux proportionnels. Donc la figure A est sem-
blable a la figure B. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XXII.

Si quatre droites sont proportionnelles, les figures rectilignes semblables et
semblablement construites sur ces droites, seront proportionnelles; et si des
ligures rectilignes semblables et semblablement construites sur ces droites sont
proportionnelles , ces mêmes droites seront proportionnelles.



                                                                     

LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

Horreur vinaire; tireriez airaÏÀo’yor aï A3,

TA, il, H9, «le si A3 orpin cuir TA 057w; a;
El 711:5; 75r H9, ml êrqupdçeumr aivr5 pl]!
75r AB, TA grenai tu un) 5,4012); attigera. :666-

7papna 7d KAB, au, sa; «fi 75r El, ne
ligotai tu un) 5,44on; tapera eûOtiypappat ni Ml,

Net Ain: il?! inlr à; 75 KAB 795; T5 ATA
037w; T5 M2 7:95; r5 N6.

i I133 A I

343
Sint quatuor rectæ proportionalcs AB, FA,

Ez, ne, ut ÂB.ad ra in. raz ad ne, et
describantur ab ipsis quidem An , FA similis-
que et similiter posita rectilinea RAIS, ATA,
al) ipsis veto 52, H6 similiaque et similiter
posita rectilinea M2, ne; dico esse ut 1A3
ad ATA ita M2 ad N9.

0

E Z H 6 Il P
Eiàtipôæ yèpirôr pir AB, TA nain airéàoyorsi

E , 75r N El , H6 ’rpi’rn bobiner si 0. Katl inti

in" si; [sir il AB "p5; 75r TA 557w; û El
7:95; vair ne, à; N TA arp5ç 75r a 037w; il
H9 711:5; wir 0’ (Miaou ripa. irrir du; Il A13 711:5;

mir E olim; 5l EZ 795; Tir O. A703 à; Mir il AB

Sumatur enim ipsis quidem A3, rA tertia
proportionalis E , ipsis vero Ez , ne tertia pro-
portionalis O. Et quoniam est ut au quidem
ad TA ila EZ ad H9, ut TA vero ad 1 ita
ne ad o, ex æquo igitnr est ut An ad E ita E2

ad O. .Sed ut A! quidem ad i ila me ad

Soient A3, ra, Ez, ne quatre droites proportionnelles, de manière que AB
soit à ra comme El est à He ; soient décrites sur les droites A8, ra les figures
rediilignes semblables et semblablement placées KAB, un, et Sur les droites
Ez, ne, les figures semblables et semblablement placées Ml, Ne; je dis que
me lest à ATA comme Mz est à Ne.

Prenons une troisième proportionnelle a: aux droites A3, TA, et une troi-
sième proportionnelle o aux droites El, ne (I I. 6). Puisque A8 est à ra
comme E2 est à ne, [et que TA est à a: comme ne est a 0l, par égalité,
An est à E comme E2 est à o (22. 5). Mais sa est à a comme m est
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717:5; ’nlv E oïl-ra); 73” KAB wpà; 73 ATA, à; J2 ATA , ut El vero ad 0 ila M1 ad N6; et u:

t: El "p5; ’nlv O oïl-ru; 75 M2 71733; 73 N6* gala îgitur M3 ad ATA ila M2 ad N9. .
à; d’un: 75 KAB wpàç ’rà ATA sans; 1-3 M2 7m);

sa Ne.
AM8: à; ("a à; 1-3 KAB 27:3; 75 ATA off-m; Sed et sît ut 1A3 ad ATA ila M2 ad N6;

73 M2 fifi; 75 Nes M79 31-1 in) mil à; i dico esse et ut An ad TA in 22 ad ne.
AB 7rpèç fil! TA 0576:; Il El 71”33; 767 H8.

TAil: zen ’1’

IlI-g.

Si enim non est ut au ad TA ita Il ad H9,
ait ut An ad TA ita EZ ad Il? , et describatur
a Il? alterutri ipsorum MZ, ne simileque et
similiter positum reclilineum 2P.

E; 7è]: in; Ë"!!! t5: n AB aryle du TA 0574s;
El vrpà; TlllFHe, l’a-m5 (à; à AB 71138; 79" TA

0571»; 11332 7rpôç 7M HP, au.) êrazyn-Péçôu dm)

m7; HPh’Iôwo’n’Pç 75v Ml, Ne 3,40403! n au)

fluoit»; xu’mny eôeu’ypawoy ’rà 2P.

En) ozy Ênw à; il AB 7443; le TA 057w; il
.EZ r93; 7th! TIP, au; àvazyc’ypawrau «in?» ph

757 ,AB , TA 3,44014 7e nul mais»; adjuvat Tel KAB,

ATA. 57:3 Il 757 El, up Ëpozé n nul Époiw;

Et quoniam est a. An ad rA ita zz ad nr’,

et descripta sunt ab ipsis quidem A3, TA, si-
miliaqnc et similiter posila KAB , ATA, ab ipsis

veto il, nr, similiaque et similiter posita

à ATA (cor. 2. prop. au. 6) , et E2 est à o comme MZ est à Ne; donc me

est a ara comme MZ est à Ne (n. 5). .Mais que un soit à ATA comme M2 est à Ne; je dis que A8 est à TA comme
E2 est à ne.

Car si AB n’est pas à ra comme El est à ne, que AB soit à TA comme El est
à un (la. 6), et sur n? décrivons la figure rectiligne Il? de manière qu’elle
soit semblable à chacune des figures Ml, Ne, et semblablement placée (18. 6).

Puisque au est à m comme raz est à up, que les figures un, ATA décrites
sur An, ra sont semblables et semblablement placées, et que les figures
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mimiez 7è Ml, Il” i770! citiez si; 7è KAB wpêç- ME, 2P; est igitur ut KAB ad ATA ila M2
7è ATA 057w; 75 MZ vrptiç 7è 2P. Two’xerml à

un) si; 7o KAB 7m34- 75 ATA 057w; 7è MZ me;

75 N6. me) à; cipal 73 Ml «fait; 7o 2P 057w; 7è

Mi vrptiç 7o N66’ 73 ’MZ gisez tapi; :xé’repov 75v

N9, 2P? 721v m’rràv in: A6701" l’a-av 5’34 in)

ad 2P. Ponitur autem et ut KAB ad ATA ita
Ml ad N6; et ut igitur Ml ad 2P ila M2 ad
NO; ergo Ml ad utramque ipsarum N0, 2P
eamdem habet rationem; æquale igitur est N0
ipsi 2P. Est autem ipsi simile et similiter lio-
situm; æqualis igitur ne ipsi HP. Et quoniam
est ut A3 ad FA ita EZ ad TIF, æqualis autem
ne ipsi ne; est igilur ut au ad m ita ez ad

73 N6 tu; 2P. En: ü 1:37:13 5,410197 asti 5,140121;

minuter in sipo: us H6 7g? TIP. Kai ivre! in"
ai; si A13 Wpàç 76v TA 037w; si El opta; 71h l’IP,
in J? 5111) 7g? He’ l’a-nu aise: (il; si AB 717:3; 7th

TA 057w si EZ qui; 7th H6. Eaîv ripa ergs-7192;,

L t e u.un 7a agite.

ne. Si igitur quatuor, etc.

AHlstMA. LEMMA.
Si autem rectilinea æqmlia sint et similia,A Û l ’ ’ N Q A Ü tO71 à , au suauypapya me: a un; 0,4011, au

homologa ipsorum latere æqualia inter se esse,55400on 157651! wÀtupal l’eau àÂÂtlÀtzlç sial,

sic ostendemus.
Sint æqualia et similia rectilinca N6, 21’,

et sit ut 6H ad HN ita Pr! ad n25 dico arqua.
lem esse PH ipsi OH.

Idiots" ail-mg.
Etna! in: ml gnan: tôôtîypzppat 7d Ne , 2P ,

tu) i071.) aiç si 9H mati; 71h HN 937m1; PH qui;

qui; [12’ MW En il"! Ëflly Il PH 737 6H.

M2, 2P décrites sur les droites E2, IIP sont semblables et semblament placées,
la figure me est à la ligure ara comme M2 est à 2P. Maison a supposé que
KAB est à ATA comme Mz est à Ne; donc MZ est à 2P comme Ml est à N61;
donc la figure Ml a la même raison avec chacune des figures N9, 2P (n. 5);
donc la figure N9 est égale à la figure 2P (g. 5). Mais elle lui est sem-
blable, et elle est semblablement placée; donc ne est égal à TIF (lem. sain).
Et puisque AB est à TA comme El est à HP, et que IIP est égal à He, AB est
à ra comme El est à H6 (7. 5). Donc, etc.

LEMME. , I .
Si des figures reCtilignes sont égales et semblables, nous démontrerons de

cette manière que leurs côtés homologues sont égaux eutr’enx. v

Que les figures rectilignes Ne, 2P soient égales et semblables, et que ne
soit à HN comme en est à 1’12; je dis que Pu est égal à en.

l 44
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s t V I a r i t I i IEl ydp 11’10"01 6101, [1114 4070W [1."le IWIY. r
Erre: [1.21wa si PH 717; 6H. Kari indic-71v à; Il

en 7rp3ç 7th H2 037w; à en «je; "la: HN,
nui hantai à; à en me; 73v en 08mg à n:
71”33; 73v HN. Mazout (Fi il TIF 717; 6H; farfelu

.ÉPŒ nul si H2 75; HN’ (lien nul 73 P2 inlay
i671 703 ON’ ami mai l’a-av, gaz-cf; délirant"

«in 5px duré; in" si HP 717; H6, in d’un

071p Un 5375m.

nporAzn: uy’.

Td l’an? (45W: 77a: aminé z et un: 77 3; d’AÀnÀn
7 P 7P lu’l P

I si A; NAcq-ov 2x21 73;! nyztipeyav En 7M nÀeupwr.

LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

Si enim inæquales Sint , una ipsarum
major est. Sit major PH ipsâ 6H. Et quo-
niam est ut PH ad U2 in OH ad HN, et
alterne ut PU ad 6H ila DE ad HN. Major
autem HPIipsâ 6H; major igitur et Il): ipsa

U H P
EN; quare et P2 majus est ipso (9H; sed et
æquale , quod est impossibile; non igitur inæ-
qualis est [11’ ipsi H9, æqualis igitur. Quod

oporlcbat ostendere.

PROPOSITIO XXIII.

Æquiaugnla parallclogramma inter se ratio-
nem tubent compositam ex lateribus.

Car si ces droites sont inégales, une d’elles est plus grande. Que FIT-soit
plus grand que 8H. Puisque Pr! est à ne? comme OH est à HN, par permu-
tation, Pr! est à en comme r12 est à HN (16. 5). Mais IIP est plus grand
que en; donc H2 est plus grand que HN; donc la figure P): est plus grande
que la figure ON (20. 6); mais elle lui est égale, ce qui est impossible; .donc
les droites tu), ne ne sont pas inégales; donc elles sont égales. Ce qu’il
fallait démontrer.

PROPOSITION xxm.

Les parallélogrammes équiangles ont entr’eux une raison composée des
côtés.
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Erre) 4,707671; rapaÀÀnÀa’ypappœ 7st AT,

Tl, in"! igame 73v 6:73 BTA 7min 7,5 673
« ETH’ ligna 37: 73 AI wapaMnàéyjsaWav vrp3ç

73 T2 wapmnào’ypzpptoy Mini ’2’er 731! 6117m;-

pmoy iz 75v wÀtupôv, 70:7 7c in in: ti BT 7793;
73v PH un; 70:7 a? ixuj AT 7rp3ç 739 TE’..

A

BL.--T
K

A...-M

mirât» 7è? de": in, triades; tira: 791v Br 7:?

TH’ in” adeu’aç nife. in) nul il AT 7j? TE° zani

tupanpaier 73 AH napaÀÀnÀo’ypajuyoy, aux?

inactives» 7l; 5130274 si K, en) 7eyoyi7u à; p.31: si

. Br 7,13; 7iw TH 057m; si K 5793; 7th A, à; (il

Il AT 7rp3ç 71;? TE «in; si A 74:3; 7th M.
Oi site: A5701 727; 7: K 7:93; 732v A nui 7172A

711:3; ’1’th M ni cahot n’a-î 707c A6704; 7:57 wha-

pày, 7’27; 7e BT 7:93; 73v TH mal 75k AT 7rp3ç 73v

TE. AN: 5 717; K 711:3; 73v M A570; régentant: in Te

705 77:; K 7:75; 7th A Ào’you mati 70:7 717c A qui;

347
Sint æquiangula parallelogramma A? , TZ ,

I æqualem lxabentia BPA angulum ipsi EFH; dico

A? parallelogrammum ad rz parallelogrammum

ralionem babere compositam ex lateribus , ex
ca quam habet Br ad m et ex cd quam habet
Ar ad r2.

Ponantur enim ila ut in directum sit tu!
ipsi PH; in directum igitur est et AP ipsi
TE ; et complcatur AH parallelOgrammum, et
exponatur quædam recta K, et fiat ut B]? qui-
dem ad PH ita K ad A , ut Av vero ad Tl.
ita A ad M.

Rationcs igitur et ipsius K ad A et ipsius
C

A ad M cædcm surit quæ rationes laterum,
et ipsius Br ad PH etsipsins AF ad TE. Sed
ipsius K ad M ratio eomponitur et ex ratione
ipsius K ad A et ex ratione ipsius A ad M;

Soient les parallélogrammes équiangles ar, rz, ayant l’angle BTA égal à.
l’angle EtH;’,je dis que le parallélogramme Ar a avec le parallélogramme Tz
une raiSOn composée des côtés, e’est-à-dire de celle que Br a avec PH, et de

celle que Ar a avec r15. i IPlaçons ces parallélogrammes de manière que la droite Br soit dans la di-
rection de la droite TH; la droite Ar sera dans la direction de r15 (t4. 1). A chevons
le parallélogramme AH; prenons une droite quelconque K; faisons en sorte que
Br soit a ru comme x est à A, et que ar sqit à r15 comme A est à M (l2. 6).

Les raisons de K à A et de A à M seront les mêmes que les raisons des
côtés, c’est-à-dire que celle de Br à TH et que celle de Ar à rE. Mais la
raison de x M est composée de celle de K à A, et de celle de A à
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73v Mm (in: ml si K 7173; 73: M Àa’yv ’5er 73v

wymi’yem in 75v wÀtupüx’. Kari imi inti à;

si Br 57;;3; 73; TH 057w; 73 AT "JPÆÂÀnÀZ’yfdp-

par 7793; 73 re° in, à; 1l 8T "P3; 73v TH
037w; 1l K 7:53; 73v A. nul à; «19:5 K «p3; 737

A 037w; 73 AT t7;3ç 73 T6. HaiAw, i7m’ in"

à; il AT 717:3; 73v TE 037w; 73 Te quaÀÀnÀÉ-

typappoy 7,33; 73 TZ’ ciÀÀ’ à; n AT 7rp3ç 73v TE

quare et K ad M rationem habct compOSitam
ex lateribus. Et quoniam est ut Br ad PH ita
A? parallclogrammum ad TE); sed ut Br ad TH

ila K ad A; et ut igitur 1C ad A ita AP ad
T9. Rursus, quoniam est ut Ar ad r1! ita
r6 parallelogrammum ad T2; sed ut A? ad
TE in A ad M; et ut’igitur A ad M ita r0

parallalogrammum ad TZ parallelogrammum.

057w; si A 7p3ç 737 M’ and (:35 ripa si A 71”93; 737

M 057w; 73 T6 raPaÀÀnÀo’glftœjupov 77p3ç 73 TZ

wapamnéypappw. E772) mir iîtixôn , si; ,uÈv il

K 7rp3ç 737 A 037w; 73 AT wapaAMÀôypayptov

7rp3; 73 T9 wapaAÀnÀéypujupoy , si; «N si A 7’33;

737 M 057w; 73 T6 wapaÀMÀo’gpzppw 7493; 73

TZ rapaÂÀnÀôj Papluoril’ china cipal irriv (si; 27K

717:3; 73v M 037w; 73 AT wapuÀÀnÂôyPaptptov 7rp3ç

73 TZ wapzàànàéypapyav’l. H 33th wp3ç 73v M

Qnoniam igitur ostensum est ut K quidem .
ad A ila AI’ parallelogrammnm ad P9 paral-

lelogrammum, ut A vero ad Mita r9 pa-
rallalogranimum ad T2 parallelogrammum; ex

æquo igitur est ut K ad M ila A? parallc-
logrammum ad T2 parallelogrammnm. At
vero K ad M rationcm babct compositam ex

lateribus; et AP igitur ad T2 rationern ha-

rt; donc la droite K a avec la droite M une raison composée des côtés.
lEt puisque Br est a

gramme r9 (1. 6), et que Br est à
m comme le parallélogramme AT est au parallélo-

Tl-I comme K est à A, K est a A comme
le parallélogramme AT est au parallélogramme Te (n. 5). De plus, puisque
Ar est à TE comme le parallélogramme r9 est au parallélogramme rz, et que
Ar est à TE comme A est à M (r. 6), A est à M comme le parallélogramme
T6 est au parallélogramme r2 (Il. 5). Mais on adémontré que K est à A
comme le parallélogramme Ar est au parallélogramme T6, et A est à M comme
le parallélogramme r0 eSt au parallélogramme Il; donc, par égalité, K est a.
M comme le parallélogramme AT est au parallélogramme rz (22. 5). Mais la

C
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I q x I a N a. . a sAnn exil 7m! tuyautent! ne 7m vrÀequv mon To

a I i a I 7AI’ alfa 7:90; 13 Il A0709 Ex" 70;! m’ymlptwov en

n. A. a l t A.nm rhupwv. Té ëpat ingénu, un ’rat 9511;.

HPOÎAEII w,

Hamel; wapaààuàoçvpéppwu qui mpl ’niy elzé-

pwrpov mapaÀÀnÀo’ypatMm humé in: 71,3 a":

3A9.) nul êMtv’ÀaIç.

Barra: vapaMnAo’ypdplLov 73 ARIA, «hépa-

rpoç (N 1670W î; Al", Wepl J? suiv AI qu’aucun-

Aa’ypœypa in?» Tel. EH , en N’y!» 371 Exénpov

115;, EH, 6K napaMnAoçpaÊppwv 3140151! En"

au,» n; un un) intima.

A KÔ

a l I N noEn: gap Tpxyawou vau ABr 71129:2 play 7m

N l 9l"hapax! 7M Br menu il 152, aîyat’Aoyôv Ër’nv à;

droite K a avec la droite M une-raison composée des côtés; donc le parallélo-

’, r

349
bct compositam ex lalrribus. Ergo æquian-
gula, etc.

u

PROPOSITIO .XXIV.

Omnis parallclogrammi circa diametmm pa-

rallclogramma sihiilialsunt et toli et inter se.

Sil parallalogrammum ABI’A , diametcr au-

tem ejus ipsa AF, circa AF autem parallelo-
gramma sint EH , OK; dico ulrumque ipsarum
EH, 6K parallelogrammorum simile esse tell
ABFA et inter se.

r
Quoniam enim trianguli Mir juxla unum

laterum Br ducta est il , proportiohalitcr est

z

o 0 r pgramme Al" a avec le parallélogramme rz une raison composee des côtes.
Donc, etc,

PROPOSITION Xxlw
Dans tout parallélogramme, les parallélogrammes autour de la diagonale

sont semblables au parallélogramme entier et semblables entr’eux.
Soit le parallélogramme ABrA, que Ar soit sa diagonale, qu’autour de la

diagonale in; soient les parallélogrammes EH , 0K; je dis que les parallélogrammes
EH, OK sont semblables au parallélogramme entier ABrA, et semblables entr’eux.

Puisqu’on a mené El parallèle à un des côtés Br du triangle ABr, la droite
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si BE vrpèç Tilt! EA ail-ru; il Il 7176; ’riiy ZA..

Haïku, lm) ’rptyaivou 70:7 ATA flapi [du 713i!

nÀeupÆy” suiv TA givrai il 2H, chamans-:1943

in)! si; il Il 7rpiiç Tiiv ZA ail-ru; l; AH TF6; trin!
HA. AÀX à; si Il 7,33; Tiii’ 2A ail-rai; ËÆeÎxÛn

in) il 8E M733; 7M EA’ uni à; nife: M BE 7175:

ut DE ad 2A ila F2 ad ZA. Rursus, quoniam
triangnli APA juxta unum laterum FA ducta
est 2H, proportionaliter igitur est ut P2 ad
2A ila AH ad HA. Sed ut Pl ad 2A ila os-
tensa est et DE ad EA; et ut igitur B! ad.EA
ita AH ad HA , et per eompositionem, ut 8A

d’il? 15A 037w; il AH wpôç 72h HA, nul win- ad A! ita AA ad AH, et alterne ut 3A ad
9Év’n5 à; ii 8A 7rp2ç Tilt! A15 ail-rai; à 4A» AA ita HA ad AH; ipsorum igitur ABPA, EH

727:3; avive AH, anti êia2AèE é; i BA wpà; parallelogrammorum proportionalia Iuntlatcra,

Tilt! AA olim; i? HA qui; vin AH- un «1;: circa communcm angulum un. Et quoniam
ARIA, EH7 wapœÀÀnÀoppailuywyédifier de"

( m C o l l I xdl WÂCUPÆI il WEPI T"? 10H11? 710144.? 7’17

parallela est in ipsi AP, æqualis est ipse qui-
dem A82 angulus ipsi AAF, ipse vero H24
ipsi M’A , ct communia duobus triangulis AAP,f î I I I .1i175 BAA. Kali nui wapaAMMç un" ii Hz
AHZ ipse AAF angulus; æquiangulgm igitur117A13 l’a-n 2’an il pin 6775 AHZ 7min tri?

67;), AAr, à); 618 HZA 75 67:3 A1733, "a; est AAF triangulum ipsiAHZ triangule. Propter
eadem utique et APR triangulum æquiangu-Mini 75v «No szya’ii’m 75v AAT, AHZ ii tirai

lum est ipsi AZE triangulo; et totum igitntIIl a tAAI’ paria: boyautai! capa in: To AAI’ Tpt’yurav

797A31 Training. Ami. 1è 461-3, à) 514573 Ars ABFA parallelogrammum ipsi EH parallelo-

ne est à EAÎ comme rz est à ZA (2. 6). De plus, puisqu’on a mené 2H parallèle

à un des côtés ra du triangle ATA, la droite r2 est à ZA comme AH est à
HA. Mais on a démontré que rz est à 2A comme 8E est à 15A; donc DE est à
EA.comme AH est à HA (n. 5); et par composition, BA est à AE comme AA est
à AH (18. 5), et par permutation, 8A est à AA comme HA est à AH (i6. 5); -
donc les côtés des parallélogrammes un, EH autour de l’angle commun en
sont proportionnels. Et puisque HZ est parallèle à At, l’angle AHZ est égal à
l’angle Ant- (29. 1)., et l’angle HZA égal à l’angle au; mais l’angle AAr est

commun aux deux triangles AAT, AHZ ; donc les triangles AAr, AHZ sont équi-
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’rpt’ywvov iroyaimiv in: 1’53 AZE Tpryaivrp’ ml

37mg d’un 75 ABfA wapœMnNi’ypaluluov in; EH

wnpdÀÀnÀoypiptpm iroyaiwo’v ËF’TH’Q’ émanai!

pipa. ici-ri! and AA wpàç trin AI’ ail-rougi; AH flPàÇ

’1’th HZ. a; (il ii Arwpàç vin TA oil’rmçii HZ apôt-

’riiv 2A, si; d’à li AI 711:3; suiv TB ail-rai; il A2

7:93; Tilv 2E, nazi in (in; til° T8 vrpàç suiv BA
057m; il ZE wpàç Tilw EA’ ami inti iàixen à;

fait! 1; AI T’Pàç ’riiv TA 031M"; H2. 7rpèç sur 2A,

à; in ii AI’ 7:93; Tiiv rB 957m; ii Al qui; "mir

2E: Mm à”): ira-Tir à; li AI qui; Till’ Br ail-ru;

ii HZ wpàç "Div Il? du Jim ABTA, EH wap-
aÀÀnÀoyPéppœv ÉvdÀoyo’v slow au. wÂsupal ai ont!)

7è; ira; ywviaç’ épater ripez Ërrl 73 ABTA crap-

aÀÀiiÀo’ypælupoy 1’qu EH wnPaAAnÀoypa’ppqi. Ami

Toi attirai J’ai ml" 73 ABrA wapaÀÀnÀo’ypaonv

un) 755 9K wzpnAÀnÂoypaiquo Ëpoto’r irrn’ Ézé-

tnpov ips: TôriEH, 6K wapatÀMiÀoçpz’ypaw 75

ARIA wœpaÂÀnAoçpa’quam amortir irrI. "(si d’à

797 attitré; tûeuypdllquÇ) 3,40m nul émulai; in)!

épatant nul 75 EH «zip; wzpaÀMAéyPatppov un;

(9K wapaAAiiÀoypipyp amortir i011. Env-rôt citant,

au) qui ibis. l

grammo æquiangulum est; proportionaliter igl-

tur est ut AA ad AF ila AH ad HZ. Ut autem
A!” ad FA ila HZ ad 2A, ut AP vero ad r3
ita az ad ZE , set insupcr ut P3 ad 3A ita ZE ad

15A; et quoniam ostensum est ut A? quidem
ad FA tu HZ ad 2A, ut AF vero ad F13 ila a2

ad 2E; ex aequo igitur est ut Afad BF lita HZ ad

ZE. Ipsorum igitur ABFA, EH parallelogram-
morum’proporlionalia surit Inter: circa aulnaies

angulos; simile igitur est ABPA parallclogram.

mnm ipsi EH parallelogramrno. Propter eadem
utiquc et ABI’A parallelogrammnm et ipsi 6K

parallelogrammo simile est; utramque igitur
ipsorum EH , 9K parallelogrammorum ipsi
ABI’A perallelogrammo simile est. Ipsa autem

eidem rectiliueo similia, et inter se surit si-
milia; et EH igitur parallelogrammum ipsi 6K
parallélogramme simile est. Omifis igitur, etc.

angles. Les triangles un, A215 sont équiangles, par la même raison; donc le
parallélogramme entier ARIA, et le (réâmnënuezfiH sont équiangles; donc
AA est à or comme AH est a HZ (4.. p 953th à TA comme HZ. est à zÀ,
et Ar est à r1; comme Al est à 25, dép infra ests BA comme 2E est à 15A,
et l’on a démontré que or est à ra comme Hz est à 2A, et que Ai- est in];
comme AZ est à ZE; donc , par égalité , ar est à Br Comme Hz est à ZE (22. 5); donc
les côtés des parallélogrammes A1312: , EH, autour (les angles égaux, sont pro-
portionnels; donc le parallélogramme.AnrA est semblable au parallélogramme

(déf. I. 6l. Le parallélogramme ABFA est semblable au parallélogramme OK,

par la même raison; donc chacun des parallélogrammes EH, 0K est semblable
au ’pnrallélogramme ABrA. Mais les figures qui sent semblables chacune à une
même figure, sont semblables entr’elles (21. 6); donc le parallélogramme EH
est semblable au parallélogramme et . Donc, etc.
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nporAzrz né.

W b Il A:Tl; 3364W: .6011ngpr capoter, aux: aAÂqu ’Tlp

V V b 5 b I a(Neuf: nov 70 cru-ra rua-rima: 5:1.

b I Q ’IEN!» 75 Mèl’ 509w eûeuçœapluav, en Je? optant!

t? A I d N«arrenta-9m, Tri ABF, ça dl fifi En, ’ro A. Ah

a. i z i y i«in; 7,5 [Av ABF giaour, ne JE A lui To :1070
Iconnue-3m. ’

PROPOSITIO XXV.

Dnto rectilineo simile, et alteri date æquale

idem constituere. l
Sit datum quidem rectilincum Gui oportet

simile coustituerc , ipsum ABP, cui vero oportct

mquale ipsum A; oportet igitur ipsi quidem
Mir simile, ipsi «En A æquale idem consti-
lucre.

K

C A .

’ t A

H 69’ r ln E AHapzceCAiiUÛw qàp napel ,uÈV qui? Br- 743 ART

I Il I - i snaquit,» mou wapuÀÀeÀoypupyov -ro 13E, «d’un

il "lu TE "a? A 7on wapzvmîio”; palu.ch ’78 IM

Ëv 7m14 1-77 0773 Zl’E, il in" l’a-n 73? 677:3 rBA’

.t l s f l N fEn: eôeeizç capa. 277w 23,14" Br 1-31 Il, n «N Ali

Applicctur enim ad ipsam quidem 3P ipsi
ARE triangulo æquale parallelogrammum 8E,
ad ipsam vcro DE ipsi A æquale parallclo-
grammum FM in angulo ZFE, qui est æqualîs

ipsi PBA; in directum igitur. est ne quidem

PROPOSITION XXV;

Construire une figure rectiligne semblable à une figure rectiligne donnée
et égale in une autre figure rectiligne donnée.

Soit ABr la figure rectiligne donnée, à laquelle il faut construire une figure
semblable, et A la figure rectiligne à laquelle il faut la faire égale; il ’-
coustruire une figure qui soit semblable à la figure ABr et égale à la figure .

Construisons sur BIï un parallélogramme 131-: qui soit égal au triangle ABr
(44 et 45. 1), et sur r5 et dans l’angle er qui est égal à l’angle TBA,
construisons un parallélogramme rM qui soit égal à’la figure A; la droite ,31"

sera dans la direction de rz,.et AE dans la direction de EM (I4- l). Prenons
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737 EM. Rai timiçôœ 759 Br, rz pair» Œ’VŒ’Àôyoi’

il ne, uni êrnytypot’cflœ :573 7ïç H9 7g; ABr-

Ëporév 70 nui 5,44010; nipwov 73 KHO.

Ô

liai imi in" ai; si Br qui; iniv He 037w; si
H6 717:5; 7M Il , Était: (Pi qui; «7927:: niraîÀoyov

501v, (""3 à; il "pain "Pli; 7M 7pi7uv 037w;
75 abri 7:7; marin; sida; wpàç 73 airé 73’; «Feu-

7t’Paç, 73 épater nazi «l’aie»; àvaypatço’pwov’ in"!

ipse à; si Br vrpàç 7iiv Il 037w; 76 ART tir-phares!
wpàç 75 KHG 7pi7œvoy’l. AM8: la.) à; si Br api;

ipsi rz, ipsa vero AE ipsi EM. Et sumatur
inter ipsas Br, rz media proportionalis HG),
et describatur ex ne ipsi A8? simileque et si;
militer positum ipsum 10-19.

Et quoniam est ut Br ad H6 ila H0 ad rz,
si autem lres rectæ-proportionales sînt, est ut
prima ad tertiam ita ipsa ex prima figura ad ipsam

ex secundâ, similem et similiter descriptam 5
est igitur lut Br ad PZ in ABP triangulum ad
KHG triangulum. Sed et ut Br ad Il ita RE
parallelogrammum ad EZ parallélogrammum 5. ’

75v Il ail-ru; 7è BE wœpaààuxéypappov Tfàç 73 Ct ut igilur Jar triangulum ad mie triangu-
EZ vrapaMuÂo’ypaptpay’ mati à; ripa 73 ABF 7Pi-

7wvar 711:3; 75 me 171740909 0374»; 73 8E wap-

aMnÀéypnmzov wpàç 73 El arapœAAnAo’ypappov’

ivaAÂaiE ripa: à; 7è ABr 7pl7mov "par 76 BIS
waPaAAnÀé’ypœpptqv 057w; 75 KHG TPiwyov 7:93;

i "la El rapatmno’ypawaoy. lis-or :93 75 ABr 7p;-

wvov Tl; DE wapaAÀuÀoypa’pqr inlay Épat mi 73

KHG 71.51,7 (nier 797 El wapaàluîtoypaipyq). AÂÀai.

75 El raPeÀÀnàéypaHuay 793 A irriv in!" inti

lum ita 82 parallelogrammum ad 82 parallelo-

grammum; alterne igitur ut A3? triangulum
ad 38 parallelogrammum ila KHe triangulum
ad EZ parallelogrammum. Æquale autem ABP

triangulum ipsi ne parallelogrammo ; æquale
igitur et REG) triangulum ipsi EZ parallelo-
gramme. Sed EZ parallelogrammum ipsi A est
æquale; et K86 igitur ipsi A est æquale. Est
autem me et ipsi ABP simile 5 ipsi igitur data

une moyenne proportionnelle H3 entre lesrdroites Br, rz (15. 6), et sur .
ne construisons une figure KHe semblable à la figure ABr et semblablement
placée (18. 6).

Puisque Br est a ne comme He est à rz, et puisque, lorsque trois droites
sontproportionnelles, la première est à la troisième comme la figure cons-
truite sur la première est à la figure semblable construite sur la seconde, et
semblablement placée (cor. a. prop. 20. 6), la droite Br est à la droite r2
comme le triangle ABr est au triangle KHG. Mais Br est à rz comme le para]-
lélogramme BE est au parallélogramme El (1.6); d0nc le triangle ’ABF est au
triangle KHe comme le parallélogramme BE est au parallélogramme El; donc,
par permutation, le triangle ABr est au parallélogramme BIS comme le triangle
KHe est au parallélogramme EZ(16. 5). Mais le triangle A131" en égal au parallélo-

gramme BE; donc le triangle KHG est égal au parallélogramme E2. Mais le pa-
rallélogramme El est égal à la figure A ; donc le triangle KHe est égal à la figure. A.

45.
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73 KHO sipo: tu; A ieriv in». En: ü 73 me
gai 75 ABr 3,40109’ 7c; d’un ricain: séôuypa’m

75 ABI’ épater, uni in?» 7g? au". 7è? A5 731w

73 «:673 WYI’Wd’rdl 73 me. Omp 3&1 9701531".

nporazrz xç’.

Ed! aimé wœpmnlmépquu wapaMnAo’ypqp-

- par éparpeûgî, liparis 7c 75 5Mo ne) épaisse

IIIIFWOI, remit 7min ixov «in? mpi qui?
«i769 diligentât in: 71,3 3Mo.

A73 on: man épuce 7è l 73:7 ABI’A 7:

mahénarsmr éeîpiida’ 73? Mill-I , époi:

797 ANA ne) 51.4310; mineur, nantir 7min
in, 1676i 7tiv 613 AAB° N’y» 37: a?) ni! cé-

. trin àipwpév in: 73 un 75 AEZH.

reclilineo ABI’ simile, et alteri date A æquale

idem constitutum est I116. Quod oportebat
facere.

PRO POSITIO XXVI.

Si a parallclogrammo parallelogrammum au-
feratur, et simile toti et similiter positum, com-
munem angulum habens cum ipso, circa eam-
dem diametrum est circa quam totum.

A parallelogrammo enim ABPA parallelo-
grammum auferatnr A328, simile ipsi MPA

f
et similiter positum, communem angulum ba-
bens un cum ipso ; dico circa eamdem dime-
trnm esse un circa quam ipsum AEZH.

Mais le triangle me est semblable au triangle ABI’ ; on a donc construit la fi-
gure KHG’setnblablea la figure rectiligne donnée. au, et égale à une autre figure
donnée A. Ce qu’il fallait faire.

PROPOSITION XXVI.
Si d’un parallélogramme on retranche un parallélogramme, semblable au pat-Ë

rallélogramme entier, et semblablement placé, et ayant avec lui un angle com-
mun, ces parallélogrammes seront autour de la même diagonale. .

Que du parallélogramme ARIA on retranche le parallélogramme AEZH, sem-
blable au parallélogramme un et semblablement placé; et ayant avec lui
l’angle commun un ; je dis que le parallélogramme un est autour de la
même diagonale que le parallélogramme mu.
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Mai 7&9, il): si élima-39, i670 157335 hai- Non enim, sed si possibile , sit ipsius

pupe; si AGI, un.) ixCMOtî’o-z si HZ dirigea i7ri diameter A6? , et cjecta Hz producalur ad e,

73 63, aux) 21x00 hui 705 6 570759; 751 AA, Br et ducatur per 6 alterutri ipsarum AA , Br

rapinant; si 6K. pat-allele OK.
Étui oz! en?) 731 défini àaipwpo’v in: 73 Quoniam igitur circa eamdem diametrnm

un 751m, aima, 3m «à Ann; 1-5 KH5- est ipsum ABrA circa quam ipsum 1m, si-
in" ripa. à; si AA 711:3; 7h AB cil-ru; si HA mile est ABFA ipsi lm; est igitur ut 4A au
wifi; un), AK, En, à un) (PME 1;" allah-mu A8 ila HA ad AK. Est autem et. propter simi-
«à un, EH, mis à; à en orpin; 737 AB oü- litudinem ipsorum un, au, et ut sa ad as ’
7»: a? HA 7:96; Tilt ne. a) à; tipi: à HA 7:95; ita HA ad A2; et ut igitur HA ad AK ita HA ad

73v AK 357i»; é HA arp3ç suiv AE’ ri HA mon A5; ipsa HA igitur ad utramque ipsarum AK,
qui; insufflai 751 AK , Ali 73v uti73y ïxu 167w M! eamdem habet raüoncm; æqualis igitnr est
in 1p: Émis iiAE 737 AK, i hein-m 7g’ïfm’zm, AF- îpsi «4K i mînor majori a quod est impossi-

Ëmp 307i! délimwr «in sipo; orins 307i mpi mir bile; non igitur non est circa eamdem diamc-
«finir didymes 73 ARIA 75 KH’ mpi 7tiy atti- trum ipsum ABPA circa quam ipsum ICI-I; circa
7)" 1P; Z") &a’pyrpoy çà ARIA "gaminé- eamdem igitur est diametmm ipsum ABI’A

ypawov 75 AEZH waWnAoypa’Wç. Eày sipo; parallelogrammum quam AEZH parallelogram-

sin-3 rapaAnAoypa’Wou, ne) 7è iEiic. mum. Si igitnr a parallelogrammo, etc.

Que cela ne soit point, mais, si cela est possible, que aer soit Sa diagonale;
prolongeons HZ vers e, et par le point 9 menons 8K parallèle à l’une ou
à l’autre des droites AA, Br.

Puisque les parallélogrammes un, KH sont autour de la même diagonale,
le parallélogramme un est semblable au parallélogramme KH (24. 6); donc
AA est à AB Cômme HA est à AK (défi t. 6). Mais à cause de la similitude
des parallélogrammes ABI’A, EH, la droite AA est à A8 comme HA eSt à ne;
donc HA est à AK comme HA est à AE (u. 5); donc HA a la même raisou
avec chacune des droites Arc, An; donc AE est égal à AK (g. 5), le plus
petit au plus grand, ce qui est impoSsible; donc les parallélogrammes un,
KH ne peuvent point ne pas être autour de la même diagonale; donc les p3-
rallélogrammes un, AEZH sont autour de la même diagonale. Donc, etc.
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épelai; XIIFÉYOIÇ au; 157:3 75; hunier; inappa-

Qope’wp, péytrrôr in: 78 Jura 1-5; 5,100111;
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753 ËAAu’Hpta-n.

Erre; :6827: il AB, mal fructifia fixa uni.
75 1’, un) wapaCzCMirflm flapi ’HlY aôrzivl A8

169.70 73 AA wqmuàéypappot ÊMeva en?"
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PROPOSITIO XXVII.

Omnium ad eamdem rectam applicatorum
parallelogrammorum et dcflcicntium figurîs
parallelogrammis , similibusque et similiter
posiüs ipsi ex dimidiâ descripto, maximum

est ipsum ad dimidiam applicatum parallelo-
grammum, simile existens defectui.

Sil recta A3, et secetur bifariam in r, et
applicetur ad eamdem A3 rectam ipsum AA
parallelogrammum deficiens figurâ parallelo-

waPaÀÀnÀo’yPa’pM en; TE, âpoiqn 11 ml 5140;»;

vulpin; 15 417:3 75; ilfllflllflç évanoui": 75’s

N qAB’, 70071,67! ne TB’ N’y» on minuit 757

grammâ r2 , similique et similiter positâ ei et
dîmidiâ A3 descriptæ , hoc est ex ipsâ r3 ; dico

omnium ad, A]! applicatomm parallelogram-

PROPOSITION XXVII.

De tous les parallélogrammes qui sont appliqués a une même droite, et
qui sont défaill’tnts de parallélogrammes semblables au parallélogramme décrit

sur la moitié de cette droite, et semblablement placés, le plus grand est
celui qui est appliqué à la moitié de cette droite, et qui est semblable à son
défaut.

Soit la droite AB; que cettre droite soit coupée en deux parties égales au
point r, et qu’à la droite A13 soit appliqué le parallélogramme AA, défaillant du

parallélogramme I’E , semblable à celui qui est décuit sur la moitié de la droite
AB , c’est-à-dire sur r3, et semblablement placé; je dis que de tous les parallélo-
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napel mir A]! wapaCaAÀoptt’mv vracpuAÀnM) Pipe

par, un) iAAenro’v-rtov amen wapaMquypaip-

[401:3 épelai; tu ami Sprint; taupin"; «je? TE,
piytno’v in: 7è AA. HaFatCeCAtirÔw 7è? wapai.

I suiv AB 259.719 73 Al wupaÀÀnÂa’ydeoy, iÀ-

A5707 d’élu waPaÂAnÂoypépyçt Ira)" K8, (qui?

7e un) 5,40m; tapirai 1-93 IE’ N’y!» il?! pâté»

un: 75 AA 703 A2. .
13ml 7è? and? in: 73 TE rapaàànàéypap-

par 135 K9 dedÂÂMÀâyfd’Mflçlà mpl Tilt! crin-tir

de: Êtépwpar. 119590 minât théiste-pat; ri A8 , tu) t

xwrwyeypéçeu 73 exigu.

15ml 037 leur lai 73 I:Z 76 2E, unir «par-
xet’rûa ria Kei- 3m riparia-à r9 3Mo rai RE

le")? l’a-w. Anal 73 r0 193 m inlv leur, Ëml

real il A? 7j? TE in inly5’ zani 73 HI alfa 7a?
EK in)»: l’a-ors. Kotvàv amusie-90 75 I’Z’ gîter

3594 qui AZ 71,3 AMN Maigrir; in" l’art 550m7

«à TE wapmnâo’ypapyov, 70071,07: 73 AA,

705 Al wapmnîtoypæ’pjuou par o’y in".
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morum , et deficientium fignris parallélogram-

mis similibusque et similiter positis ipsi TE,
maximum csse AA. Applicetur enim ad A3
rectam ipsum A2 parallelogrammum , deficiens
figurâ parallelogrammâ K0, similique et simi-

liter positâ ipsi TE; dico. majus esse A4 ipso

A2.

Quoniam simile enim est Pl! parallelogram-
mum ipsi K9 parallelogrammo , circa eamdem
sunt diamétrum. Ducatur eorum diameter An ,

det escribatur figura.
Quoniam igitur æquale est rz ipsi 2E, com-

mune addatur K6; totum igitur r0 toti K2
est æquale. Sed P6 ipsi Il! est æquale, quo-
niam et ips’a AI’ ipsi r3 æqualis est; et HP

igilur ipsi EK est æquale. Commune addalur
rz; totum igitur Az ipsi AMN gnomoui est
æquale; quare et Pl! parallclogrammum , hoc
est AA , ipso A2 parallclogrammo majus est.

grammes qui sont appliqués à la droite AB, et qui sont défaillants (le parallélo-
grammes semblables au parallélogramme r13, et semblablement placés, le plus
grand est le parallélogramme êA. Car appliquons a la droite AB le paral-
lélogramme A2 , défaillant du parallélogramme K0 semblable au parallélo-
gramme rE, et semblablement placé; je dis que le parallélogramme AA est plus

grand que le parallélogramme AZ. t
Car puisque le parallélogramme TE est semblable au parallélogramme K6,

ces deux parallélogrammes sont placés autour de la même diagonale (26. 6).
MenOus leur diagonale A8, et décrivons la figure.
t Puisque le parallélogramme rz est égal au parallélogramme 2E (45. 1),

ajoutons le parallélogramme commun K6,- le parallélogramme entier r9 sera
égal au parallélogramme entier K15. Mais r9 est égal à rH (56. r), parce que
la droite At est égale à la droite r3; donc Hr est égal à EX. Ajoutons le pa-
rallélogramme commun r2, le parallélogramme entier A2 sera égal au gnomon
AMN ; donc le parallélogramme ne, c’est-à-dire le parallélogramme la, est plus

grand que le parallél’ogramme A2 (56. 1). t v
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Erre: 7è? "in". Ail Tpndeîa’at fixa aunai

75 1’, mi rapatCÀneiy 73 AA infixe? citiez m7

rM , au) arapatCsCÀzîaüa fléau rupin 757 au 73

A13 wapaMnÀÉypappor iÂÀlÎ-wor tu”; A2, épelas

tu un) ripoit»; "mirai qui aimé 737; ripassiez; 7:7;

A3, au; l’M’ m’y» 51! mitât in"?! Tà En?) 127:3

rimeriez; wapoP.»9iv 75 AA 705 AE.

Sit enim rursus A8 secta bifariam in r, et
applicatums ipsum AA , deficiens figurâ FM,

et applicctur rursus ad A! ipsum Al! parallé-

logrammum, deficiens ipso Az, similique et
similiter posito ipsi FM ex dimidiâ A8; dico
majus esse ipsum ad dimidiam applicatum AA
ipso A2.

15ml wip épousât! in: 75 Al r5 ne, mpl si»

ails-sir sir: trépaner io’ru attirât chipa-ips; ai

en, ml urayeypéçOu 75 incipit. I
Kari 511i l’a-or in) qui AZ 15 A9, 5m) au)

l. 2H 7j? He. (107:0? zip: 75 Al 793 KE. lat-av «Pi

73 AZ 747i AN [airer alpe: ami 73 AA rai; Ex.
Kotràv amenda-909.73 KA’ 3on ripa roi AA 3Mo

"il Ali priait in". Héra-«w cipc, tu) rai 355;.

Quoniam cnim* simile est Al ipsi FM , circa

eamdem sunt diametrum ; sit corum diamc-
tcr en, et describatur figura.

Et quoniam æquale est A2 ipsi A8, quo-
niam et ipsa 2H ipsi ne; majus igitur Al
ipso RE. Æquale autem A2 ipsi ÀA,’ mains

igitur et AA ipso Ex. Commune addatur lm;
totum igitur 4A toto An majus est. Omnium
igitur, etc.

O

Coupons de nouveau la droite AB en deux parties égales au point r, et
appliquons à cette droite le parallélogramme an, défaillant du parallélogramme
rM, et de plus appliquons à la droite A8 le parallélogramme AE défaillant
du parallélogramme A2, semblable au parallélogramme décrit sur la moitié
de A8, et semblablement placé; je dis que le parallélogramme M qui est
appliqué à la moitié de cette droite est plus grand que le parallélogramme A15.

Car, puisque les parallélogrammes A2, rM sont semblables, ces deux paral-
lélogrammes sont autour de la même diagonale (26. 6); soit EB leur diago-

nale, et décrivons la figure. V
Puisque A1 est égal a A8 (56. l), car ZH est égal à ne, Al est plus grand

que K13. Mais Az est égal à AA (45. r); donc AA est plus grand que Etc. Ajou-
tons le parallélogramme commun KA ; le parallélogramme entier sa sera plus
grand que le parallélogramme entier A13. Donc, etc.
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mitonna: mi.

Hapai. qui! hésita! «36:71: qui? 539177: «500-

’7paipq4p in: rupaÀMÀéypaptan wapathÀtÎv,

iMe’mav tilde: wapannàoppéppup, épioiqol m;

«llaôs’v’n’ du" hi 73 hélépuror eôôdtypappsov ,

IF à? in! rapatCaM’îv, p43 [07:07 rival 703 airai

75; riparia; arapatCatMopn’rou , ipoiuv 5’775! 751

iMIIpai’mv 705 n aîné T’ai; imitait; a) 703 î)

hi glacier ÊMet’mtr’.

Erre: si [Liv 1363704 95617:: il A3 , ré «Pi hoir

0 H

lüflâypapyor, à? in! sapai. fil! A3 reparût.-

1:77, qui r, [si fait" in 703 airé 75; zinnia;

PROPOSITIO XXVIII.

Ad datam rectam dato rectilineo æquale paq-

rallclogrammum applicare , delieiens figura
parallélogrammà simili ipsi data; oportet

I utique datum rectilineum cui soportet æquale
applicare, non majus esse ipso ad dimidiam
applicato , similibus existentibus defectibus
et ipso ad dimidiam et ipso oui oportet
simile defieere.

Si: data quidem recta an, datum vero r

A

(la
P

rectilineurn , cui oportet æquale ad An appli-

cnre, non majus existens en ad dimidiam

PROPOSITION XXVIII.

A une droite donnée appliquer un parallélogramme qui soit égal à une fi-
gure rectiligne donnée, et qui soit défaillant d’un parallélogramme semblable
à un parallélogramme donné : il faut que la figure rectiligne donnée ne soit
pas plus grande que le parallélogramme appliqué à la moitié de la droite
donnée; le défaut du parallélogramme appliqué à la moitié de cette droite
et le défaut de celui qui doit être défaillant d’un parallélogramme semblable
étant semblables entr’eux.

Soit sa la droite donnée, et r la figure rectiligne a laquelle doit être égal
le parallélogramme qu’il faut appliquer a la droite A3; que la figure recti-
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applicato, similibus existentibus défectibus,

ipsum autem A cui oporter simile deficere;
oporlet igitur ad datant rectam A! data rec-
tilineo r æquale parallelogrammum applicare,
deficiens figurâ parallélogrammâ, simili cxistcnte

ipsi A.

Secetur A! bifariam in E puncto , et
describalur ex ipsi En ipsi A simile et simi-
liter positum EBZH , et complcatur AH paral-
lclogrammum; AH utique vel æquale est ipsi
P, vel majus ipso, obsdeterrninationcm. Et
si quidem æquale est AH ipsi P, factum erit
propositum; applicatum crit enim ad datam
rectam A8 dato rectilineo P æquale parallélo-
grammum AH , dificiens figurâ parallelogrammâ ”

ligne ne soit pas plus grande que le parallélogramme appliqué à la moitié
de An, les défauts étant Semblables, et soit A le parallélogramme auquel le
défaut doit être semblable; il faut à la droite donnée A8 appliquer un parallélo-
gramme qui soit égal à la figure rectiligne donnée r, et qui soit défaillant
dluu parallélogramme semblable au parallélogramme A.

Coupons la droite A13 en deux parties égales au point E (Io. 1); sur En
décrivons le parallélogramme EBZH semblable au parallélogramme A, et sembla-
blement placé (18. 6), et terminons le parallélogramme AH; le parallélogramme
AH sera égal à la figure r, ou plus grand, d’après ce qui a été dit. Si letparallélo-

gramme AH est égal à la.figure r, on aura fait ce qui était proposé; car on aura
appliqué à la droite AB un parallélogramme AH semblable a la figure rectiligne
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tilde: amputMnAoypépjzai 71:5 El riflait,» avr: 71,3

A. El fi si), ,uâÇo’y in: 73 6E 705 r. Ian «là

78 6E 793 HB- peller sipo: nul 78 HB 708 r. a
M peiÇév 2’67: 7è HB 705 r, Tué-ra Tl; zinguai?

l’a-or, un? fi A 3,1.ch zallëluoimç adjurer 78

1575 mayen-aira: 7è KAMN. AÀÀaË 7:3 A 797 H8

Ëa’rlvl ayant" xul 76 KM du 753 HB Émis 3,401015

Erre) 05115 ËpÉÀoyoç il [.LGÏV KA 7;? HIE, si Je AM

au; HZ. tu) am) 22m ênî Ta HB "î; r, KM,
Meîfov alpe: ÊWl 73 HB 70:7 KM’ Mezzo)? alfa; Ënl

ml Mèv HE 75; AK, il N HZ 7h"; AM. Keicâw
7:77 Mèvô KA l’a-n à H5, 7E cil AM l’an il HO, nul

rupmcflnpeâaôw 75 EHOH napœaiinào’ypappov’

l’an ripa mal 31.4.0161: Ë77; 792i KM 75 HH7. AÂÀaé

73 KM 75 H3 apurât: ËWIS’ ml 7è un ripa 71,3

HB 3M016!’ ËG’TI’ trip) Tilt! 167;)? ripa. îliperpo’v

E2 simili cxistçnli ipsi A. Si autem non , majus

est 0E ipso F. Æquale autem 6E ipsi H8;
majus igitur et H! ipso F. Quo ulique majus
est H3 ipso r, ei excessui æquale, ipsi autem
A simile et similiter posilum idem constitua-
tur KAMN. Sed À ipsi H13 est simile; et KM

igitur ipsi HB est similez Sit igitur homologa
quidem RA ipsi 112, ipsa vero AM ipsi HZ.
Et quoniam æquale est H3 ipsis P, KM, majus
igitur est HB ipso KM; major igitur est et ipsa
quidem un ipsâ AK, ipsa vero HZ ipsâ AM.

Ponatur ipsi quidem ICA æqualis HZ , ipsi vero

AM æqualis H0, et compleatur mon paralle-
logrammum; æqnale igilur et simile est ipsi KM
ipsum HI]. Sed KM ipsi H13 simile est; et H11

igilur ipsi HB simile est; circa eamdem igitur
in; 1-6 un 7,; H3. ana, 4515,, æjéHa-rpg; fi diametmm est HH circa quam HB. Sit corum
HUE , mal szaL’ye’ypéçeœ 78 007,444. diamcler H113, et describatnr figura.

15ml 03v ilion Ëml 75 BH 7:7; r, KM , 5V 73 Et quoniam æquale eSt Bu lPSIS r; KM y

donnée r, et défaillant d’un parallélogramme E2 semblable au parallélogramme

A. Balais si cela n’est point, 6E est plus grand que r. Mais 6E est égal a H3;
donc H3 est plus grand que 1". Construisons le parallélogramme KAMN égal à
l’excès du parallélogramme H3 sur lafigure 1j, et semblable au parallélogramme
A, et semblablement placé (25. 6). Mais lea’parallélogramme A est semblable
au parallélogramme H13; donc le parallélogramme KM est semblable au parallé-
logramme H3. Que la droite KA soit l’homologue de la droite me; et la

i droite AM l’homologue de la droite HZ. Puisque le parallélogramme HB est
égal aux deux figures r, KM, le parallélogramme H3 est plus grand que le
parallélogramme KM; donc Haiest plus grand que .AK, et HZ plus grand
que AM (20. 6). Faisons a: égal à me, et Ho- égal à AM (5. 1), et ache-
vous le parallélogramme 51mn (51. 1)l; le parallélogramme H11 sera égal’et
semblable au parallélogramme KM (24. 6). Mais le parallélogramme KM est
semblable au parallélegramme H8; donc le parallélogramme H1"! est semblable
au parallélogramme HB (21. 6); donc les parallélogrammes H11, HB sont autour
de la même diagonale (:26. 6). Soit HUE leur diagonale, et décrivons la figure.

Puisque le parallélogramme EH est égal aux deux figures r, KM, et que
46
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H11 797 KM ifllv 770;" Mura; alpe: 5 TOX whi-
par Mimi; 7p" r 70:0; ici-ri. Km.) Cm) l’a-or in)

75 OP 71:3 a: , zoner «Pou-nitrata 75 1’18. boy

5p: 7o OB 3A9) 71,3 ’58 l’a-av irrita Mimi 73 EB 7g;

TE 9’an l’a-av , Ë7nl un) wAtupcî si AE wÂsupë 75

EBéirrlv leur ml 75 TE alpe: 743 08 inlv 7707.
Konàv 790029179!» 73 324 ËÀoy à): 73 T2 3A1,» Tl;

TOX yvépov: inlv 70799. AMaË 5 To)! Malta-w

75 r laize» i’coç’lxal An ailla 7475 r inly 774w.

quorum H11 ipsi KM est æquale ; reliquus
igitur 10! gnomon reliquo r est æqualis. Et
quoniam æquale est OP ipsi E2, commune
apponatur un; totem igitur on toti sa æquale
est. Sed El! ipsi TE est æquale, quoniam et
latus A! lateri en est æquale; et TE igitur
ipsi OB est æquale. Commune apponatur ES ;

totum igitur T2 toti 10x gnomoni est æquale.
Sed rox gnomon ipsi r Ostensus est æqualis ;
et au igitur ipsi r est æquale.

A Enapel d’air foeeîmv 491.5Mo 7th AB 75
339.477: eôeuypaiwaqo 793 r ila-av vraPatMnÀo’ypcm-

par wapoÉCM-rau 76 2T, illative? 2mn rapailla-
Aoypailupa; 71:3 H8 aluni? Éva-t 7è? A, ËmIJln’mp

73 un 753 HI! Ëpoto’v in". 079p un mâtai.

At] datam igitur rectam au dato rectilineo
r æquale parallelogrammnm applicatum est 2T ,
dificicns figura parallelogrammâ un simili
existenti ipsi A, quandoquidem un ipsi un
simile est. Quod oportebat facere.

un est égal à KM, le gnomon restant 70x est égal à la figure restante r. Et
puisque 0P est égal à E2 (45. 1), ajoutons le parallélogramme commun
un; le parallélogramme entier on sera égal au parallélogramme entier sa. Mais
sa est égal à TE (56. 1), parce que le côté AE est égal au côté EB ; donc
TE est égal à OB. Ajoutons le parallélogramme commun 5:2; le parallélo-
gramme entier T2 sera égal au gnomon entier TeX. Mais on a démontré que
le gnomon 70x est égal à r; donc au est égal à r...

On a donc appliqué à la droite AB un parallélogramme zr, égal à la figure
rectiligne donnée r, et défaillant d’un parallélogrammel’lB semblable à la, puis-

que un est semblable à un. Ce qu’il fallait faire.
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nrorAztz ue’. PROPOSITIO XXIX.
Ad datam reclam data rectilinco æquale pa-mp5 7tiv daBtTntv 269617 75 (3395771 cédu-

rallclogrammum applicare, cxcedcns figurâ pa-Waipptai bien vraPatÀÀuÀéypatpfiuoy n’apàCctAeîr,

JacpCaiMoy Je. wupuAMAoypa’ypqt 5,44017,» 7go fallûlograllllnâ simili (lat-’19.

Infini.
Erre; d’air 9096m 25661 ri AB, 73 de. Joôiv

lôetiypappov, dalla-av sapai. 7th AB wapuCot-
AtTr, 73 r, (li JE? gracier dmpCatMîi’, 73 A’

fumé? flapi ’1’th AB eôaeîar 71.3 r 56607,34pr

7709 wapœÀAnÀéypzpyov wœpaCaÀeïr, tic-repCat’A-

Sil. data quidem recta A3, datum vero rec-
tilincum P, cui oportet æqualc ad An applicare,
A autem cui oportet simile applicare 3 oportet
igilur ad A! rectam ipsi P rectilineo æquale
parallelogrammum applicare, excedcus figurâ

Mr eider wapûAnMyPa’Hap élirai?) 71,3 a. parallelogrammâ simili ipsi A.
il

K 9

r H

Twptirôm si AB fixa zani 7è E, un) airayg- Sccctur An bifariam in E , et describatur
79403!» Éva 75; EB 7:; A épater mal épela); uti- ex 153 ipsi A simile et similiter positum parallé-

I [autor wapaÀÀnÀéypwor 75 B2, ne) marquon- logrammum BZ, et utrisque simul quidem BZ ,

PROPOSITION XXIX.

Appliquer à une droite donnée, un parallélogramme qui soit égal à une fi-’-
gare rectiligne donnée, et qui soit excédent d’un parallélogramme semblable

à un parallélogramme donné. -
Soit AB la droite donnée, à laquelle il faut appliquer un parallélogramme

qui soit égal à une figure rectiligne donnée r, et qui soit excédent d’un pa-
rallélogramme semblable à un parallélogramme A; il faut à la droite AB appliquer
un parallélogramme qui soit égal à la figure rectiligne r, et qui soit excédent
d’un parallélogramme semblable au parallélogramme A.

Coupons AB en deux parties égales au point E (9(1), sur la droite en dé-
crivons le ’parallélogramme BZ semblable au parallélogramme A et semblable-

c
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ripez; [Av 707; BZ, r l’en, 7c; «il A 3,140107 and

épela; métayer 73 1676 017117767!» 7è H6-

Ëyolov ripa. lui 75 ne 7:25 EN. OyéÀoyo; «il

(ne si ,uiv K6 737 2A, il «Il KH 7? 2E. Rai
inl ,uu tir in: 73 H9 706 ZB, Mazout ripez in)
ml tiplv K9 7?; 2A, î «il KH 751"; 2E. Exa-

Chirôunv ai 2A, 2E, nul 7g? ,uôy K9 in in»

1l ZAM, 737 il KH in il ZEN, and remman-

r æqualc, ipsivero A simile et similiter posi-
tum idem constitnatur ne; simile igitur est
ne ipsi 11A. Homologa autem sit K6 quidem.
ipsi ZA , ipsa vero KH ipsi ZE. El quoniam
majus est H9 ipso ZB, major igilur est et ipsa
quidem KG ipsi) 2A , ipse vero KH ipsâ Il.
Producantur ipsæ ZA, 2E, et ipsi quidem K9
æqualis sit ZAM, ipsi vero 1(H æqualis ZEN

K 9
plissa 73 MNO 73 MN sipo 7g; HO leur 76 in:
au) ZHOIW. AÀÀal. 7è He 71,3 lamie-7b glacier

mal 76 MN tripot 753° EA Ëpom’r inl’ mpl 7;"

«d’un! ripa Jw’ywpév 377: 76 EA 797i MN. Fixer»

46757 î; rhénan; â 23, ml nu7a7e79aëoûo 73

exilant.

H

et compleatur MN ; ipsum me igitur ipsi H9
æqualeque est et simile. Sed ne ipsi EA est
simile; et MN igitur ipsi EA simile est; circa’

eamdem igitur diametrum est ipsum EA circa
quam MN. Ducalur eorum diameter 2E, et
describatur figura.

Et quoniam æquale est H6 ipsis 1M, r,13ml 0373 770v ifll 73 H6 707; EA , r, émiai

ment placé (18. 6), et construisons le parallélogramme He égal aux deux
figures EA, r, et semblable au parallélogramme A, et semblablement placé
(25. 6); le parallélogramme H6 sera semblable au parallélogramme EA. Que
ne soit l’homologue de 2A, et KH l’homologue de ZE. Puisque ne est plus
grand que 23, la droite ne est plus grande que 1A, (et la droite un plus
grande que 2E. Prolongeons 24, 2E, que ZAM soit égal a K9, et ZEN
égal a KH (5. 1), et achevons le parallélogramme MN. Le parallélogramme
MN sera égal et semblable au parallélogramme ne. Mais le parallélogramme
ne est semblable au parallélogramme mg; donc le parallélogramme MN est
semblable au parallélogramme EA (21. 6); donc les deux parallélogrammes .
12A, MN sont autour de la même diagonale (26. 6). Menons leur diagonale
255, et décrivons la figure.

Puisque. le parallélogramme ne est égal aux figures EA, r, et que
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73 1484:5 MN Ïaw Ërn’r ne) 78 MN ripa. 707;

13A , r leur 3014. Kowàv àæglpitôa 73 EN A0173;

sipo; 5 «ION 775mm 75 r Ênly l’aoçl. Km) lm)

70» inlv Il A5 11.7 EB, 74-07 la?) nul 73 AN w;

NE, Taurin: 1-53 A0. Kawàv 7rpocxu’r9œ 1-8 15E."

gîter alpe: 76 A3 l’a-or la?) Tél 0X? 7ya6pœw.

AM3: 5 0X? 79:5me 1-5 r la); lavis un) 7a AS
ips; Tél r Île-av Ërrt’v.

flapi au» Joûeî’my à”): 9562719 valu AB 75

009571 eôauypz’ppq) Té? l" l’a-av vraPuAÀnÂo’ypalu-

par wapaCt’CÀn’z-a: 76 AS, dmpCaËÀÀov «in:

vraPaÀAnÀoypaÉWç 1-53 HO 5,14019,» Éva": 1’53 A,

3m) un) 755 EA Ënîv 31mm? 16 0115. 0779p à?"

wonîml.

sed HO ipsi MN æquale est; et MN igilur
ipsis 15A, P aquale est. Commune auferatur
EA; reliquus igitur HO gnomon ipsi P est
æqualis. Et quoniam æqualis est An ipsi En,
æqualc est et AN ipsi N3, hoc est ipsi A0.
Cornmune apponalur E5; tolum igitur AÈ æ-

quale est ipsi oxr gnomoni. Sed 0X? gno-
mon ipsi P æqualis est; et A! igilur ipsi r
æquale est.

Ad datam igîtur rectam A3 dalo rectilineo

r æquale parallelogrammum applicatum est
Aï, excedens figurâ parallelogrammâ HO si-

mili. cxistenti ipsi A, quoniam et ipsi EA est
simile on. Quod oportebat facere.

ne est égal à MN, le parallélogramme MN est égal aux figures 5A, r. ne-
tranchons le parallélogramme commun 15A; le gnomon restant aen sera égal
à r. Et puisque AE est égal à en , le parallélogramme AN est égal au para].
lélogramme NB (56. r); c’est-à-dire au parallélogramme A0 (45. r). Ajoutons
le parallélogramme commun 53, le parallélogramme entier A57 sera égal au
gnomon entier on. Maisle gnomon axer est égal à r; donc le parallélœ
gramme A5: est égal à r.

On a donc appliqué à la droite donnée AB un parallélogramme A: qui
est égal à la figure rectiligne donnée r, et qui est excédent d’un parallé-
logramme r10 semblable au parallélogramme A, parce le parallélogramme 15A
est semblable au parallélogramme on. Ce qu’il fallait faire. I
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nporazrz X.

Tala ÊoOei’a’œr «30:71! mmpawpêvnv Ézptv un)

pérou A674»: "p.377.

Enta si 9049701: 15957:2 mmpawluâru il AB’

à? hi 7M AB 6592717 claper un) [Léa-av Ào’ysv

7:51.23.

Avayrypéçûm yèp’ 427:3 7:7; AB "renifleur

731313 and) wæpaCsCMio’Ûw napel Tait! Al’ Tl; Br

n’a-av rapaÀÀuM’ypappov ’76 TA , darepCaEÀMy sicle:

73 AA Black.) 757: Br.

G

Tt-rpriymov (N in: 13 Bi" Ter-pigeant! «in:
in) un) 75 AA. Rai 5m) l’a-av t’a-ri 1-5 Br 71,3

TA, uowôy &oppfiaôœ Té r13. Àolflàv sipo: 73ng

Mimi; 753 AA Éniv l’a-av. En: J? 1611:5 un) t’a-apai-

tu Il 7war- 7aw BZ, AA «la: œvnm’mz’raatwv ai ancolie:

PROPOSITIO XXX.

’Datam rectam tcrminatam secundum extre-

mam et mediam rationem secare.
Sit data recta terminata A3; oporlct igitur

An rectam secundam extremam et mediaxn
raüonem secare.

Describatur enim ex A3 quadratum Br, et
applicetur ad AI’ ipsi Br æquale parallclo-
grammum FA , cxccdcus figurai AA simili ipsi

BF.

Quadrafum autem est 3P; quadratum igitur
est et AA. Et quoniam æquale est Br ipsi FA,

commune auferatur TE; reliquam igilur Il!
reliquo AA est æquale. Est autem ci et æv
quiangulum 5 ipsorum BZ, AA igitur rcciproca

PROPOSITION XXX.
Couper une droite finie et donnée en moyenne et extrême raison.
Soit donnée la droite finie A3; il faut couper la droite AB en moyenne

et extrême raison.
Sur la droite AB construisons le quarré gr (46. r), et à la droite Ar appli-

quous un parallélogramme TA, qui soit égal au quarré Br , et qui soit excédent
d’un parallélogramme A4 semblable à Br (29. 6).

Puisque Br est un quarré , AA est un quarré. Et puisque Br est égal
à m, retranchons la partie commune r5; le reste BZ sera égal au reste as. Mais
ces deux figures sont équiangles 3 donc les côtés des parallélogrammes Bz, AA,
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aï 7re?) 73.; in; ywviaç’ Ënw cipal. à; si 2E

vrpàç Tint 15A 057w; t; AE 711:8: vin E8. 1cm ü

ri fait! 2E 737 AI, 70075": 72 A13”, si Ê; 15A 1-5

AE’ in"! in (En; BA arpàç suiv AH ail-ms»; AE

71723; mir EB. Mu’Caw à? Il AB Tif; AE’ païen

alfa un; ri AIE 117; EB. 0
H d’un. AB 69274 duper ami [n’en A6709 Ti-

171."le net-rai 13 E, un) 7:33 [427529 :675 ç 71.45146

in: 75 AIE. 0741p me! audio-au.

AAAQE.

Enta Il 906:7" 266272: si AB° 6597N mir AB’i

Ü s I I unoutput au [user layer www.

l c lTamiser.) gap n AB un: 73 r , être 75 57:3

N Q l l Il.mur AB , Br i’m marra ai7ro Tu; Aï Terpatyu’vp.

9 l A le15ml 03v qui in» un A8, Br 700v in) ’79) 4573

vif; rA’ in" :191 de a; A18 7:15; suiv At aéra; 2;

sunt latcra circa æqualcs angulos ; est igit’ur ut

zE ad HA ila AE ad E3. Æqualis autem ipsa
quidem 2E ipsi AP, hoc est ipsi Aë, ipsa
vero EA ipsi AE; est igitur ut BA ad AE ita
An ad en. Major autem An ipsâ. A15; major

’ igitur et au ipsâ en.

Ipsa igitur A]; recta secundam extrcmam et
’ mediam rationem secta est in E, et majus ejus

segmentum est AH. Quod oportebat facere.

ALITER.

Sit data recta A3; oportet îgitur An secun-
dum extremam et mediam rationem secare.

Secetur enim A]! in P, ila ut ipsum sub
au, Br æquale sil: ipsi ex ipsâ At quadrato.

Et quoniam ipsum sub An, 31” æqualc est
ipsi ex FA 5 est igitur ut A3 ad ar ita av ad ne;

autour des angles égaux, sont réciproquement proportionnels (I4. 6); donc
23 est’à en comme ne est à en. Mais 215 est égal à AI’ (54. I), c’est-à-dire

a sa, et en est égal a AH; donc sa est à AE comme au est à en. Mais au
est plus grand que AIE; donc AIE est plus grand que EB.

Donc la droite A8 a été coupée au point E en moyenne et extrême rai30n,
et AE est son plus grand segment. Ce qu’il fallait faire.

AUTREMENT.
Soit au la droite donnée; il faut couper an en moyenne et extrême raison.
Coupons A]! au point r, de manière que le rectangle 80118348, Br soit égal

au quarré de Ar (n. a).
Puisque le rectangle sous A3, Br est égal au quarré de ra, AB est à Ar
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At 911:5; "W ID. H ÉpaAB diapos! au) pieu A67»

titane: and 75 r. 07np Un noria-4:.

nporAztz A06.

w v I I ’ t a t n tE9 Toi; affineriez; 7PI’;0)1’OIÇ, To une Turin

épilât 7min tironwou’a’n; wàeupê’; 2Mo; Ïo-or

à") fait .273 75r qui? ôpûâv 7min 7412100-

». a. væ a t I î X I Iaux! wAwpaw et un, TOI; 9,140101; 7: un quam;

évapzrpope’voiç. .

I N l
Enta ’rpt’yawov àpfloywuv To ABT , ôpenr

’I I I æËxw 79W :375 BAT gravier Abat en To 47:6 1»;

ipse igitur A]! secundnm extremam et mediam
rationcm secta est in P. Quod oportebat facerc.

PROPOSITIO XXXI. (

In rectangulis triangulis, figura ex latere
rectangulum angulum subtendcnte æqualis est
figuris ex latcribus rectum angulum sablen-
dcntibus , similibusque et similiter descriptis.

Sit triangulurn rectangulum ABI’, rectum

habens au angulum; dico figuram ex 8P

VBT gîta; l’an in) 1’07; «27:5 75v BA, Aï rideau,

707; 5,40131; 76’ ni épair»; aîmypwpopt’rotç.

11746:.) zées"; à AA.

æqualcm esse figuris ex 8A , At, similibusque
et similiter descriptis.

Ducatur perpendicularis AA.

comme Ar est à T8 (I7. 6); donc la droite AB a été coupée en moyenne et
extrême raison au point r (défi 5. 6). Cc qu’il fallait faire.

PROPOSITION XXXI.

Dans les triangles rectangles, la figure construite sur le côté qui soutend
l’angle droit, est égale aux figures semblables et semblablement
les côtés qui compreneut l’angle droit.

décrites sur

Soit le triangle rectangle ABr, ayant l’angle droit BAT; je dis que la figure
construite sur Br est égale aux figures semblables et semblablement décrites sur
les côtés 8A, Ar.

Menons la perpendiculaire AA.
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En) 05v in; épBo’ywviç» quadras 7g? ABr, 573

7:7; 7rpàç 75 A épeîç pairie; in? 7.3i! BI’ Bain!

lierre; 7m74: si AAt ni ABA, AAr ÆPC3 wpôç

7g? 149479 79171071 3.1.4014 in: 743 7: 3A9: 753
ABr nui aiAÀn’ÀoIç. liai 37H) Zflalo’v in: 75 ABr

755 ARA, in" ips: à; si Il! 796; 78v BA 0570;
1; AB 717:3; fait BA. Kati inti 7pti’ç 96927:: airai-

; ç a e n I t t lA0707 UC’IV, 10’719 à); 111 "P617" 7ÎP6Ç T", TPI’THV

057w; 73 aî7r3 73; wpairnç sida; 79?); 7è ciné 727;

(Rompu, 73 épater au.) Êpoiwç êvatypatço’ptvav’

à; ipsi. ri TB qui; du BA 057m 7è aimé 73; r8

ont); 71:3; 75 airé 717c BA, 73 3mm un) 51401:»;

èvaypapépwor Ami 7è dÔTÈ N mai à; a; Br

793; suiv TA c’est 7è in?) 7:7; Br ont); 711:3; 73

dm) 727; rA’ à": lai à; si Br qui»; 7d; BA,
Ar 0570; 73 été 75; Br sida; arpriç 7d d’Wà 75v

RA, AI, 7.1: 5,40m tu) apaisa; airaypattpo’pttm. Un

fi si Br 7:7; 8A, Ar’ 779v sipo: ne) 73 ciné 75;

Br sida; 707; si"?! Ta! BA , Ar affin, 707; 5,146131;

. Et quoniam in recto triangule ABr, ab ipso
ad A recto angulo super Br basim perpendi-
cularis ducta est AA; ipsa ABA, AAr igitur
ad perpendicularem triangula similia sunt et
toti ABr et inter se. Et quoniam simile est
ABr ipsi ABA, est igitur ut rn ad BA in: An.
ad BA. Et quoniam tres rectæ proportionalcs

sunt, est ut prima ad tcrtiam ila ipsa ex
prima ligurâ’ad ipsam ex secundâ , similem et

similiter descriptam; ut igitur r3 ad BA ila
a ex ipsâ r3 figura ad ipsam ex 13A, similem et

similiter descriptam. Propter eadem utique et
ut Br ad FA ita ex ipsâ Br figura , ad ipsam ex

rA; quatre et ut, Br ad ipsas 8A, Ar ita ex
ipSâ Br figura ad ipsas ex BA ,. Ar, similes et
similiter descriptas. Æqualis autem Br ipsis 8A,

Ar; æquale igilur- et ex ipsâ Br figura ipsis
ex BA, Ar figuris, similibusque et similiter
descriptis..Ergo in rectangulis, etc!

369 -

N t I ’ I v N N.7: «tu apaisa; enflammerai; Br input 701;, un

7è; 17;. i

Puisque dans le triangle rectangle ABT , on a mené de l’angle droit A sur la base

Br la perpendiculaire AA, les triangles ARA, Aar, autour de la perpendiculaire,
sont semblables au triangle entier ABr, et semblables entr’eux (8. 6). Et puisque
le triangle ABr est semblable au triangle ARA, r3 est à 8A comme .AB est à
BA. .Mais lorsque trois droites sont proportionnelles, la première est à la troi-
sième comme la figure construite sur la première est à la figure semblable,
et semblablement construite sur la seconde (a. cor. no. 6) ; donc r13 est à sa
comme la figure construite sur rB est à la figure semblable, et semblablement
construite sur BA. Par la même raison, Br est à rA comme la figure cons-
truite sur Br est àla figure construite sur rA; donc Br est a BA , ar comme la
figure Br est aux figures semblables , et semblablement décrites sur 8A , Ar (24. 5).
.Mais la droite Br est égale aux droites Ba, ar; donc la figure construite sur
Br est égale aux figures semblables, et semblablement décrites sur 3A, Ar
Donc, etc.

47

x
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AAAQË.

. .En) 7è 3mm azimut :1 Mue-l’on A579
I’rrÏ5 757 Époàôyay «amuïr, 75 in; 73; Br

ËPG 6413:6 711:5; «à in?» 75; 8A 07h: «flandrin:

A6707 5’70: 5’709 a; r3 «,3; 7;" 8A. Exil N la)

73 dm; 117c Br tranchant «p3; 73 dada 7;: 3A
1117450101 hoyau-lem A5701 in? ü r3 r93; du
BA’ aï à; à): 73 du?) 75; r3 5h; "à; 75 in?

75; 3A 333:7 0510; 13 in?» fi"; r3 7.794.701»

ALITER.

Qnoniam simile: figuræ in duplà ratione
nant homologorum laterum, ipsa ex Br igî-
tut figura ad ipsam ex BA figuram duplam
rationem habet ejns quam l’B ad 3A. Habet
autem et ex 3P quadratum ad ipsum ex BA que»

dralnm dnplam rationem ejus quam r3 ad BA ;
et ut îgilur ex 1m figura ad ipsam ex BA figurant

ila ex r3 quadratum ad ipsum ex 8A quadratum.

en): 73 :113 fi; 3A Tapé-yen». Ami 7d 15m2»?

a) à; 1-3 in: 117; Br une; "p3: 13 émît 13; TA

.790; 01770; 75 7,7; Br rupins!" 711:3; 73 417375;
TA Torpaîyurov’ a": un) à; 13 in; 73; Br nm;

«pas 13. 1’73 131 3A , Aï si?» 0370; 13 575 7R

Br 71194701" 793; 19. in) 78v 8A, AI 7t7paî7ara.

Propter eadem utîque et ut ex u figura ad
iPsam ex FA figuram ita ex Br quadratum ad
ipsum exI’A quadralum ; quam et ut ex Br figura.

ad îpus ex RA , A]? figuras ita ex Br qua-
dratum ad ipsa ex 8A , AP quadrata. Æquale
autem ex Br quadratum ipsis ex 1M, AP que.

AUTREMENT.

Puisque les  figures semblables sont entr’elles en raison double des côtés
homologues (:5. 6), la figure construite sur Br a avec la figure construite
sur 8A une raison double de celle que r8 a avec RA. Mais le quarré de Br
a avec le quarré de 13A une raison double de celle que r3 a avec RA
(t. cor. no. 6);donc la figure construite sur r8 est à celle qui est construite sur
8A. comme le quarré de r3 est au quarré de BA (n. 5). Par la même raison,
la figure construite sur Br est à la figure çonstruite sur rA cômme le quarré
de Br est au quarré de rA; donc la figure construite sur Br est aux figures
construites sur 13A, Ar comme le quarré de Br est aux quarrés des droites 8A,
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Inn «N 75 0573 si"; Br harpâmes 797; airai 75v

BA , AI Tsrpaytr’rolç’ l’eau alpe ne) 73 5.73 ri; Br

07h; 707; aira 757 8A , At sidis-I , 707:8 5min;
n un) 5min»; draypapom’mç. Omp 1&1 hîèfau9.

apomixie: A132

8&9 No nilgau euro-e637 navrai play yttrias,
7d; No vrAtupciç 141.7; and entartai"; bing,"
5,94077: , du. 7d; ôyoàôyoo; 16751 vrÀwpàç la;

magazine; 071110 ai Mural 75v 7,3176er
anuitai in: 9602191; louvai.

En» No rpîyam 7è au, AIE, très Na

37t
dratis ; æqualis igitur et ex 8P figura ipsis
ex sa, AI’ figuris , similibusque et similiter
descriptis. Quod oporlebat ostendere.

PROPOSITIO XXXII.

..Si duo triangula componentur secundam
unum angulum, duo latera duobus laieribus
proportionalia babentia, ita ut homologa carum

latera et parallela Sint; reliqua triangulomm
latera in directum erunt.

Sint duo triangula Mir, Are, duo laiera

rhupaic ni; 8A, At 1’47: fini flÀdeîÇ 717c 35, 4h dUÔbËÆIlËËGSÏÏËËIËËÏAË PPOPOTÊÏO.

m, A5 baya," :xgrra’ à; Hà, 7:" An 795; "halls habentia, ut A; quidem ad Av in A]?

ar (24. 5). filais le quarré de Br est égal aux quarrés des droites RA, At
(47. i); donc la figure construite sur Br est égale aux figures semblables et

- semblablement décrites sur les droites sa, At. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XXXII.

Si deux triangles, ayant deux côtés proportionnels a deux côtés, se touchent
par un angle, de manière que leurs côtés homologues soient parallèles, les
côtés restants des triangles seront dans la même direction. .

Soient les deux triangles ABr, ars, ayant les deux côtés 3A, At propor-
tionnels aux deux côtés rA, A5, de manière gite A! soit à Ar comme or
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372
7th! Ar 037w: 7M AI qui; "in! AH, wapéMnÀav

«Fi suiv pis AB 7? AI, 7tiy (N Ar 7:5 A]? Abat

6’71 in: 0:39:11; iniv si Br 7g? TE. ’
En) 74) wdpaîAAnÀo’ç in" si AB 7î Ar, nul

si; 4574i; ipsrt’w-mxw "30:74. si AI, un) au" i!-
aÀÀàE 7min: ai 671i: BAT, ArA la: d’ÀÀilÀal:

titi. And 7d dt’rrd N un) si in") l’AE 75 67:5 ATA

’rrîv l’en’ du: ai Ë :575 au 717 1575 me in)!

A

in. Kali (qui No ’rpbflfd’. in: 7)? A81", ars

[du 7min 73v 7:96; 75 A lui 797;; 75 mati;
tri A in! 1760771, au?) «N 7d; la; 1min; 7è; -
"Auquel; dahir)", de 7l" BA "p3; 7h Ar od-
7u; Ttiv TA 11:8; Tait A]? layâmes aigu in) 7è

.ABr 79130901 7g: A11! nadir i’n input si ciné

ABT 7min: 7g? 67:3 AIE. affixe» filial si livré

un 75 675 BArÏn’ 3M cipal si (57:3 AIE au)

iest dans la direction de TE:

LE SIXIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

ad A2, parallcla vcro .AB quidem ipsi Ar,
ipsa vero Ar ipsi A2; dico in directntn esse
ipsam Br ipsi r2.

Quoniam enim parallcla est A]! ipsi Ar, et
i in ipsas incidit recta AP, et alterni anguli

BAF, ATA œquales inter se sunt. Propter ea-
dem niique et FMI: ipsi AFA est æqualis; quare

et au ipsi FA! est æqualis. Et quoniam duo

triangula sunt sur, A?! unnm angnlum ad
A uni angulo ad A æqualem habentia , circa
acquales autem angulos lutera proportionalia,
ut BA ad A? ita FA ad Al; æquiangulum
igitur est ABI’ triangulum ipsi Ars triangulo;
æqualis igitur ABI’ angulus ipsi APR. Ostensus

autem est et APA ipsiBAr æqualis 5 tolus îgitur
AÎ’E dnobus Anr, BAP æqualis est. Communis

O

est à ne; et que; as soit parallèle à Ar, et Ar parallèle à As; je dis que Br

PuisquÉ.AB est parallèle a Ar, et que AI’ tombe sur ces deux droites, les
angles alternes BAT, ÀrA sont égaux entr’etnt (29. 7.). Par la même raison , l’angle
me est égal a l’angle ATA; donc l’angle BAT est égal à l’angle me. Et puisque

les deux triangles ABr, au; ont un angle en A égal à un angle en A, et que
les côtés qui comprénent ces angles égaux sont proportionnels, c’est-à-dire

que BA est à Ar comme ra est à au, les triangles ABr, am sont équiangles
(6. 6); donc l’angle ABr est égal à l’angle Arts. Mais on a démontré que
l’angle ATA est égal à l’angle en; donc l’angle entier AIE est égal aux deux
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717; rimé ABr , BAT in ion-1’. Kami wpontlcôa

si 67:6 Ars. a; Épat 67:3 ars, ars "T; usa-à BAT,

ABr, ars in: citrin AÂX a; ûnà BAT, au,
ArB (finir 59047; in: ria-i3. aux) ni rhô A115,
ArB 19a Jim-b 59847; in: n’ai. 1’195; N 7m «i-

Ou’q. 71:1" Ar, nui 7975 qui; :5737 "ml, 7G r, No

«Maïa: ai Br, r15, la) in) 7è oui-rai pipa nim-

mt , 7E; :9051; 7min; 7d; tin-3 A115, un and!
596::th in; vromilnr ivr’ réeriez; d’un in?! si Br

7g? TE. Eh ripa No , un) 7d i555

nporazlz MJ.

IE1 707; in»; minot; et; 7min: 731116701! A670!

Il N l I î ? C, i IIXOUG’I 7m; repensant; se on B: une" , en 7s

A i l I
«fait; 7M; d’un; , étés 7s 7:90; 71?; aspergent;

N B
de": prôneur 37: Pi sur) si 79m7; , d’7: 7:70;
707; 1577901; mytnémm’.

x blis-rams 7m sténo: si ABr, AEZ, un mm

opponatur APR ; ipsi igilur ars, A?! ipsis BAP,
ABP, APB æqualcs sunt. Sed ipsi BAP, A81”,

au duobusrectis æquales surit; et ipsi API,
APB igitur duobus rectis æquales sunt. Ad
quamdam utique raclant H, et ad punctnm in
ca r , duæ recta; Br , TE, non ad easdetn parles

positæ , ipsos deinceps angulos au; , ara
duobus rectis æqnales faciunt ; in d’ectum
i.1r est Br ipsi ra. sa igitur duo, etc.

PRO F0 SITIO XXXIII.

lu æqualibus circulis anguli eamdem ratio-
nem babent quam circumferçntiæ in quas insis-

tunt,î7sive ad centra, sive- ad eircumferentias

sint insistentes ; adhuc etiam et sectores quippe
ad centraconstituti.

Sint æquales circuli A)? ,- Ali, et ad centra»

angles ABr, BAT. Ajoutons l’angle commun ars; les angles au; , un seront
égaux aux angles BAI, ABr, ars. Mais les angles BAT, au, arasent égaux
à deux angles droits (52. t); donc les angles Art-2, A113 sont égaux a deux
angles droits. Donc avec une droite quelconque Ar, et au point r de cette
droite, les deux droites Br, r13, placées de différents côtés, font les angles
de suite Arts, ArB égaux à deux angles droits;
direction de rE (r4. t ). Donc, etc.

donc la droite Br est dans la:

PROPOSITION XXXIII.

Dans les cercles égaux, les angles Ont la même raison que les arcs qu’ils
comprènent, soit que les angles soient placés aux centres ou bien aux cir-
conférences; il en est de même des seéteurs qui, sont construits aux centres.

Soient les cercles égaux sur, au 5 que les angles sur, nez soient placés a
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[Liv roi"; sherpas: cri-n57 707; H, 6 7min
fatras-av ai (ifld sur, E92, me; si? 717; 7re-
Plptpu’auç a; tiaré BAT, EAZ’ M34» 37: inîr

si; si Br 719196th1 71”25; 71iv El mpzçs’puu

0570; i171 6m) sur 70911 ami; 7th tiaré nez,
sur) si 67:3 BAr 7:95; mir 673 EAZ° sati i7: 5

HBr 70net); qui; 757 9E2 701.442.
a

r
Il

lmmiserons 7&9 fifi faix Br «tympans
and 73 i554 tintin-070313 et; rit, RA, 7:3
si El mptptpet’çt in: 5m1Mo7oiïr4 et; 2M,

MN, sa) inscidxeaw a; au, HA, CM, eN.
Emi 059 initia-i1 ai Br, rK, KA nappé-

pum diminue, in: n’a-i sur.) a; du?) sur,
TEK, KHA 7min: «influe. éternuions ripas
Émis si 8A mpleépua 7g? Br, 7orw7arAan’m

in) sati si émiai-1A 7007;: zizi» BHr. Ami 7d

quidem ipsarum H, a anguli sint sur, nez,
ad circumferenlias vero ipsi au, RAZ; dico
esse ut Br circumferenlia ad 22 circumferen-
tian: ila sur angulum ad 1192, et ipsum BAIv
ad BAz 5 "et adhuc un sectorcm ad au uc-

torem. i

Ponantur enim ipsi Br quidem circumfe-
rentiæ æquales deinceps quotcumque un, 1A,
ipsi vero Ez circumferentiæ æquales quotcumo

que 2M , un; et jungantur HI, HA,9M, en.
Et quoniam igitur æquales sunt Br , PI, [A

circumferentiæ inter se, æquales sunt et sur,
PHI, KHA anguli inter se. Quam multiplex
igitur est 1M circnmferentia ipsius Br, la!!!
multiplex et est IRA angulns ipsiuspur. Propter

leurs centres ,9, et que les angles Bar, raz soient placés à leurs circonfé-
rences; je dis que l’arc Br est à l’arc El comme l’angle Bar est à l’angle nez,

comme l’angle BAI’ est à l’angle au, et comme le secteur HBr est au secteur

au.
Faisons tant d’arcs de suite rit, KA, qu’on voudra égaux chacun à l’arc Br,

et tant d’arcs qu’on voudra 2M, MN, égaux chacun a l’arc El, et joignons

au, HA, 6M, est.
Puisque les arcs’Br, rK, KA sont égaux entr’eux, les angles sur, rHK,

KHA sont aussi. égaux entr’eux (a7. 5); donc l’angle BHA est le même multiple
de sur, que l’achA l’est de l’arc Br. Par la même raison, l’angle EeN est
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mini. J’ai ml damnera-t’as inlv si EN arsine;-

pua 717; E2, nummulaire? in) nazi si tiré BON

aussi: 75; vivra E62. E; ipsas in ici-rit si BA
wsptot’puœ 737 EN mpupspsigt, in in) nazi yo- .

n’as si livré BHA 75 du?) EGN’ mi si suifs"

irrir si BA mpæz’puc 75; EN WIPIÇtptllnç,

suifa" in) un) si 67:5 BHA 7min 75; du;
BEN yœyiaçô’ suri si haines, haleur 7M"-
s’aipaw J’ai dynes peysdâv, No très neptçtpuôv

757 Br, E2, No d’3 707159 7:31 tiré sur,
Bel, Ii’Mmat 75’; pair Br WtPIÇtPll’dç nazi 75;

liflà sur 7min; lfénlç woÀAavrAata-iœv, ii 7s

3A mpps’pua nazi si du?) BHA parla, 73; si
il thlptpu’dç au.) 75; 137:8 E62 76714; ni 7s

EN mplçipua nul li du?) EeN 7min? suai J’i- t
l’ultra: 37: si 672;;st si BA wsplçipmt 73; EN

replçspu’utç, émpz’xn mati si 573 BHA 7min

75; 6m) EeNt un) si in, lai-11’ nazi si lainas,

a I U Il t I a ananar tu" apr!» a); Br wtplçspmt mon; 7M
El séruçti rishi BHI’ 7min 7173; 7th limé E62.

AÀX à; si 67:3 BHr 7min expia; mir 67:6 1592.

du; si ôflà BAT 7rp6; n’y tira BAI, J’ima-

375
eadem ntique et quam multiplex est EN cir-
cumferentia ipsius El, tant multiplez est et
EBN angulus ipsius nez. Si igitur æqualis est
BA circumferentia ipsi En circumferentiæ,
æqualis est et angulus mm ipsi Ben; et si
major est BA circumfercntia ipsâ EN cir-
cumferentiâ, major est et BHA angulus ipso
BON angulo; et si minorj, minor; quatuor

duabus

quidem circumferentiis Br, BZ, duabus vcro
igitul; existentibus magnitudinibus ,

angulis sur, E92, sumpta sunt ipsius quidem
Br circumferentiæ, et ipsius BHr anguli æque
multiplicia , et 1M circumferentia et BHA an-
gulus , ipsius vcro B2 circumferentiæ et ipsius

lez anguli , et EN circnmferentia et Banan-
gulus; et ostensum est si superat BA circum-
fcrentia ipsam EN circumferentiam, superarc et
BHA angulnm ipsum BON; et si æqualis ,
æqualem; et si minor, minorcm; est igitur
ut Br circnmferentia ad ipsam E2 ita sur an-
gulus ad ipsum nez. Sed ut sur angulus ad
ipsum 392 ita ipse BAr ad ipsum RAZ 5 duplus

le même multiple de Bel, que l’arc EN l’est de l’arc E2. Donc si l’arc BA
est égal à l’arc EN, l’angle BHA est égal a l’angle EeN (27. 5) ; si l’arc BA

est plus grand que l’angle EN, l’angle BHA est plus grand que l’angle EeN ;
et si l’arc BA est plus petit que l’arc EN, l’angle BHA est plus petit que
l’angle EGN. Ayant donc quatre grandeurs, deux arcs Br, E2, et deux angles
BHr, EHz, on a pris des équimultiples de l’arc Br et de l’angle sur, savoir,
l’arc BA et l’angle BHA; on a pris aussi des équimultiples de l’arc El et de
l’angle Bel, savoir, l’arc EN et l’angle EeN; et l’an a démontré que si l’arc

BA surpasse l’arc EN, l’angle BHA surpasse l’angle EeN; que si l’arc 8A est
égal a l’arc EN, l’angle BHA est égal a l’angle EeN; que l’arc 8A est plus petit

que l’arc EN, l’angle BHA est plus petit que l’angle EeN ; donc l’arc Br est à
l’arc Ez comme l’angle EH? est à l’angle Eez (déf. 6. 5). Mais l’angle sur

est a l’angle Eez comme l’angle BAI est a l’angle raz (15. 5) , car ils sont
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riofl flip ira-ripa. inripatç aux) à; sipo si Br
mpwe’puat wpa’; unir E2 mptos’puay 0570i; sin

tin-à sur Maria flpé; 757 67:58 E62, ml si
0’75 BAr repli; 7h 675 EAZ.

Ey in 707; in"; «dans; a: 7min: 75r atri-
7àr.ïx0un A5707 747; fliPIQIPflIdlÇ le, du Bt-
Cs’xaa’W iris 7s 7rpà; 707; n’y-spore, lais 7s «p3;

747; mpuptpu’ct; du BtmeTeu. 079p Un 3’07-

En.
m’y» 37: sati à; li Br mpæs’psm wpâ; 76v

El replçe’punv 037w; ri HBr input); npà; 787

6E2 7min.
Emëttithv yàp ni Br, rK, au) ÀnÇÔl’V-

7M in) 757 Br, rK mplpspnôv 75v E, O
.npttiœv, 370515930371." nui al RE, ET, r0,

0K.
Katl irai «No a; BH, Hr des) 717; rH, HK,

enim uterque utriusque ; et ut igttur Br cir-
cumfcrentia ad BZ circuxnferentialn ita et BHP
augulus ad ipsum 592 , et ipse BAr ad ipsum
842.

E Z
ln æqualibns igitur circulis anguli eamdem

habent rationem quam circumferentiæ in que:
insistunt; sive ad centra , cive ad circum-
ferentias Sint insistentes. Quod oportebat os-
tendere.

Dico et ut Br circumferentia ad Il ’circum-

ferentiam in un sectorem ad 6E2 sectorem.

Jungantur enim Br, Pl: , et sumplis in Br ,
rx circumferentiis punctis z , o, jungantur et
sa, zr, ro, ont.

Et quoniam duo au, Hr duabus m, tu:

doubles les uns des autres ( a o. 5 ); donc l’arc Br est a l’arc E2 comme l’angle
sur est à l’angle liez, et comme l’angle Bar est à l’angle EAZ.

Donc, dans des cercles égaux, les angles sont proportionnels aux arcs,
soit que ces angles soient placés aux centres ou bien aux circorrfércnces. Ce
qu’il fallait démoutrer.

Je dis de plus que l’arc Br est à l’arc Bz comme le secteur HBr est au

secteur 9E1.
Joignons Br, rK , et ayant pris sur les arcs Br, rK, les points s, o, joignons

sa, gr, r0, 0K.
Puisque les deux droites BH, HI’ sont égales aux deux droites rH, HK,
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æqualcs sunt, cl angulos æqnales comprehen-
dunt, et basis Br ipsi FIC est æqualis; æqnale
igîlur est et BHF triangulum ipsi HFK trian-

LE SIXIÈME LIVRE DES

’l l b b l Il ’ bmon un, au: 7mm; une; mpnan, un

N Il
Béa-1; il Br 7p rK Ênlv i’rn’ nov Ëpæ in»

un) 75 BHr vpiyœvav 743 HFK ’rpryalvç». K1)

inti in ËU’Tlv si Br mpupe’Puz ri rK m’aim-

I b f l ( S l .1 Ipeut, un n Mura n m; Tw oMy nanar 7n-
gulo. Et quoniam æqualis est Br circumte-
rentia ipsi FIC circumferentiæ, et reliqua

.pupe’pua. fr» in) 75 Mm? 75 si; 759 3A0, totius circuli circumferentia æqualis est reli-
ndanngpjçengç’O’Ër-rg le’yuyia fi 673 Bar" quæ tolius circuli circnml’erentiæ; quarle et

angulus 135F angulo I’OK est æqualis; simile7p Cm3 FOK irrlv l’air 3,49109 ripa Ea’rl 75

igitur est BZF segmentum ipsi Fox segmenta;BEY 1145,44: un? TOK ægipan-r un; eis-w 57:)

l’un tôOuô’v 7037 Br, rK. Tel fi in) 70m ul-

Ouô’r gluten neigeant miqu l’au évolua;

Émis" 7007 à”): in) 15 EST zain: 71;; TOK

usinas-1. En: «il ne) 78 BHI’ æpiwyor 7;;

et sunt super æquales reculs 8P, PX. Sed
super æquales rectas similia segmenta circu-
lorum æqualia inter se sunt ; æquale igitur est
BEP segmentum ipsi r01: segmente. Est autem

HTK Tptyaiwp l’a-or nul 3M; sipo: ô HBr mon"); et BHP triangulum ipsi au triangnlo æquale;

et qu’elles comprenant des angles égaux, la base Br est égale à la base
TK; donc le triangle BHr est égal au triangle un: (4. 1). Mais l’arc Br
est égal à l’arc rK ; donc le reste de la circonférence du cercle entier
est égal a’u reste de la circonférence du cercle entier (ax. 5), l’angle BSl’

est égal à l’angle rox (27. 5); donc le segment EST est semblable au
segment rox (déf. n. 5), et ces deux segments sont snr les droites égales Br,
rK. Mais les segments de cercles semblables placés sur des droites égales, sont
égaux entr’eux (24. 5); donc le segment Bar est égal au segment rOK. Mais
le triangle BHr est égal au triangle PHK; donc le secteur entier HBr est égal

48
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2M,» un; HI’K 7014:7 l’a-o; ini. Ami. Tel attitrai

à) nul 5 HKAfropttlç inouï": 757 HKr, HIE
in; lavis. si qui? ÉPÆITOFŒTÇ ai HBr, HTK,

HKA in: intima; tic-1’. Ami rai cul-rai d’il

aux) à 6E2, GZM, eMN 701.447; in: infi-
ÀOIÇ tict’vl” humaniser cipat inlv il BA 7"-

plÇÉptla 75; Br ’mpuptpu’aç, TorauTatwÀaLa’t’wv

in) ml 5 HBA trapu); 1’05 HBr voyiœç. Ami

x a à t x t l a t EIra: un; à un ourlas-mir en" n EN m-
pltpt’Pmt 73: El weprçtpticç, rorau’ravrîtzriœv

inl au) 5 GEN 7mn); Nô en n’ait»; Bi
tripot in tarir si 3A mpwt’pmt a"? EN mp1-

QtPtÉgtÜ, 770; in) inti 5 HBA ToltMù; 7?;
GEN d’un? au) si timpt’xu il BA marginant

et totus igitur HBr sector toti HPK sectori
æqualis est. Propter eadem utique et HKA
sector utrique ipsorum HKF, En: æqualis est;
ires igitur redores HBr, HPK, H10! æqualcs
inter se sunt. Propter eadem utique et 9E2 ,
ezu, GMN sectores æquales inter se surit;
quam multiplex igitur est BA circumferenti:

ipsius Br circumferentiæ, tara multiplex est et
HBA sector ipsius HBr sectoris. Propter eadem
ntîque et quam multiplex est EN. circumferentia

ipsius Il circumferentiæ, tam multiplex est
et en sector ipsius 61-12 sectoris 5 si igilur
æqualis est BA circumferentia ipsi EN cir-
cumtercntiæ , æqnalis est et HBA sector ipsi

au secteur entier un: (ax. a). Par la même raison, le secteur mm est égal
à l’un et l’autre des secteurs HKr, me 5 donc les trois secteurs HBr, er,
HKA. sont égaux entr’eux. Les secteurs 6E2, GZM, eMN sont égaux entr’eux,

par la même raison; donc le secteur HBA est le même multiple du secteur HBr que.
l’arc BA l’est de l’arc Br. Par la même raison, le secteur eEN est le même mul-
tiple du secteur en que l’arc EN l’est de l’arc El. Donc si l’arc 13A est égal

à l’arc EN, le secteur HBA est égal au secteur eEN; si l’arc 3A surpasse l’arc
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75; EN mpærpu’stç, dartpixu un.) 5 HBA repu):

70591224 d’opium asti si iAAtiârtt,ÊMti7rt1”l. Terr-

traipwv N Érrttw surfils, No pis 757 Br,
w E2 mpmtpuôv ,. No «N rür’HBl”, 6152 1’0-

,u.t’aw, saur-nu Faim; traînai-A4311 qui; pl?

Br mpuptpeict; ml roi] HBr copias, lire BA
WlplQl’Plld ml 5 HBA tramât, tu"; «N El
mptçtpu’aç En) 1-06 9E2 rapin; luira; naît-

AavrAaÉa-nt, si" EN mpwt’pua sa) 5 BEN n-

ptâç. Katl flûtant: 5m si ômpixu il BA
mpnpt’ptm 737; EN mptæspu’aç, ôartpe’xu un)

5 HBA royal; 705 eEN remiser un si in,
l’a-or and si iÀÂn’wu, blairer in" alpes si;

si Br IIPIÇEIPHG 74:6; 713v El ultra; 5 HBr ro-

yal; fifi; 137 6E2 rapiat.

GEN sectori ; et si superat 1M circumte-
rentia ipsam Il)! circumferentiam, superat et
HBA sector ipsum SEN sectorem; et si deficit,
deficit. Quatuor igitur existentibus magnitu-
dinibus, duabus quidem m”, nz circumfcren-

tiis , duobus vero HBr , en: sectoribus ,
sumpta sunt taque multiplicia ipsius Br qui-
dem circumferentiæ et ipsius HBr sectoris,
ipsa et BA circumferentia et HBA sector , ipsius

veto E2 circumferentiæ et ipsius 922 sectoris
æque multiplicia, ipse et EN circuml’ercntia

et ipse GIN sector. Et ostensum est si supe-
rat 3A circumferentia ipsam EN circumfcren-

tiam, superare et HBA sectorem ipsum BEN
sectorem; et si æqualis, æqualem; et si dificit,
dificere; est igitur ut Br circumferentia ad Et
ila HBP sector ad au sectorem.

EN, le secteur un surpasse le secteur aux, et si l’arc BA est plus petit
que l’arc EN., le secteur un est plus petit que le secteur SEN. Ayant
donc quatre. grandeurs, les deux arcs Br, El, et les deux secteurs HBr, 652,-
on a pris des équimultiples de l’arc Br et du secteur HBr, savoir, l’arc BA
et le secteur HBA; on a pris aussi des équimultiples de l’arc El et du
secteur 6E2, savoir", l’arc EN et le secteur SEN. Et on a démontré que si
l’arc BA surpasse l’arc EN , le secteur HBA surpasse le secteur SEN, que si
l’arc BA est égal à l’arc EN, le secteur au est égal au secteur 9m, et
que si l’arc 3A est plus petit que l’arc EN, le secteur HBA est plus petit
que le secteur SEN; donc l’arc Br est a l’arc El comme le secteur est est
au secteur en (déf. 6 . 5).
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HOPIZMA. COROLLARIUM.
K4) NA" 31-: un) à; 5 Tapez); up); 737 n- Et manifestant est et ut sector ad sectorem in

prix 0570; un) 1; 7min vrpàç 1137 7min. et lugulnm la angulum.

COROLLAIRE;

Il est évident que le secteur est au secteur comme l’angle est à l’angle

(Il. 5).

. un DU sutura LIVRE.



                                                                     

EUCLIDIS
ELEMENTORUM
LIBRE SEÙPTIM-US.

mm
Opor. . D’EFINITIONES. t

ci. M074; lut, x49 53v 3* duo-trot 75v gnan 1. Unitas est secundum quam unumquodque

:y Adçrral. existentium unum dicilur.
3’; 9.916,13; fi, 73 1x [Loyat’Jbv wynu’ptvov 2. Numerus antenne! unitalibus composita

70580:. mulütudo.7’. Mi)»; îrrly «1919,13: àptdpoô’, 5 Qu’un» 5. Pars est numerus unmcri, minor majorîs,

105 plâtrai, 314v ungnpî 18v flairera. quando metitur majorent.

LIVRE. SEPTIEME
DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

DËFJNITIONS.

px. L’unité est ce selon quoi chacune des choses existantes est dite une.
2. Un nombre est un assemblage composé d’unités.

I 5. Un nombre est une partie d’un nombre, le plus petit du plus grand,

lorsque le plus petit mesure le plus grand. ’ *
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3V. Mitan «Pi, in" p.3 Karl-1,142795.

t ï. HoÀMz’Àa’noc a , 5 [.441]:th 705 haïr-ra-

"ç, in" udTŒMlTPüTæl 675 703 buffletin.

ç’. A9710; in âprôpic ic-rw 5 fixa. «harperi-

jures.
C. Heptrràç (Pi , 5,1131 CPIÆIPOJFWOÇ J’J’xz’ si

5’ perdît happa» épieu éprûpoô.

I I Il ’ L U . Ü LIl. Agneau; air-no; tapage; en", a ure

s a q a. I t. Il tarrisa apleptou pupillaire: un. que! «p10-
puis.

0’. Ara-min; Ali mprmàç cipIBMÉÇ3 in", 5

ôvrà épieu àptepoô 141790611970: narrai Wlpld’fài

ëpteluo’r.

l 1’. timonier; «N aip’no’; in", 5 673 repic-

0017 êprûpoô perpotipwo; navrai. irruait âprepéy’l.

’ I i i î I I r lla. minimum; à minora; «page: www, o
:775 mpmô (3,349,105 Ft’fftoüflti’oç zani mpwa’àv

aiplôpto’v.

48’. 11125743; aigrette? in", 5 Forum [4573!
perpotîperoç.

4. Partes autem, quando non metitur.
5. Multiplex autem, major minoris , quando

mensuratur a minore.
6. Par autem numerus est ipse bifariam di-

visus.

7. Impar vero, ipse non divisus bifariam 5
vel ipse uniate difierens a pari numero.

8. Pariter par numerus est, ipse a pari nu-
mero mensuratus par pan-cm numerum.

9. Pariter autem impur numems est, ipse a
pari numero mensuratus per imparem nume-

rum. il0. Impariter vero par est, ipse ab impari
numcro mensumtus per parem numerum.

I l. Impariter vero impar numerus est, ipse
ab imper-i inumero mensuratus per imparem

numerum. .12. Primus numerus est, ipse ab uniate
solâ mensuratus.

4. Un nombre est parties d’un nombre, quand il ne le mesure pas.
5. Un nombre est multiple d’un nombre, le plus grand du plus petit, quand

il est mesuré par le plus petit. .6. Le nombre pair est celui qui peut se partager en deux parties egales.
’ 7. Le nombre impair est celui qui ne peut pas se partager en deux parties

,c’gales, ou bien celui qui diffère d’une unité du nombre pair.

t 8. Le nombre pairement pair est celui qui est mesuré par un nombre pair
multiplié par un nombre pair.

g. Le nombre pairement impair est celuiqui est mesuré par un nombre

pair multiplié par un nombre impair. ’
10. Le nombre impairement pair est celui qui est mesuré par un nombre

impair, multiplié par un nombre pair.

n. Le nombre impairement impair est celui qui est mesuré par un nombre
impair multiplié par un nombre impair.

n. Le nombre premier est celui qui est mesuré par l’unité seule. t
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17’. PIPE-ra: (Pis 71”25; aiÀÀu’Aouç «591911.40; IÏUI;,

ai Munich [451p. perpoôpevw nous; piffai.

"il. Super-rac, Éptûpiç in", 5 Éptôpg’à’ un

ptrporipwoç.

si. 26799154 (Pi 7175; êÀÀtiÂouç aiprOpoi de",

ai rififis; "un perpodpwos noué? pinça.

15-”. Aplepà; aiplOp5v vroAÀntw’ÀawraiCsw A474-

rau, 314v 3m17 n’ai! i1 m3753 parfit; ’70de-

Taiiuça 00m9? 5 vraMatvrÀanatCo’pwu, nui 72’-

nrnu’ 71;.

tr. 075w à Na cipaye) vroAAavtÀnwm’mneç

d’ÂÀtl’ÀOUÇ mûri 11m, 5 prépara; îrîweâ’c;

notÂtÎTal’ vrhupai d’à 16708, ci renarderai-

mmç éANiÀauç èplâpoi.

ni. 07cv «li 79.7; êprlipol vroÀMvrAetojirio-av-

n; Diminue wolôci ma, 5 yevépwaç wtpeàç

xaAcïvatr9r TÀeUpdÏ fi 157052015 woMat’erawzai-

mm; «influa; élimai.

15. Primi autem inter se nmneri sunt, ipsi
ù unitate solâ mensurati commuai mensurâ.

14. Compositns numerus est , ipse a numéro

aliquo mensuratus.

15. Compositivero inter se numeri sunt , ipsi
a numero aliquo mensurati commuai mensurâ.

16. Numerus numerum multiplicare dici-
tnr, quando quot sunt in eo unitates loties
additur multiplicatus , et gignitur aliquis.

:7. Quando autem duo numer’i scse multi-

plicantcs fecerint aliqucm, factus planus ap-
pellatur; latcra veto ipsius, multiplicanles sese
numeri.

18. Quando autem trcs numeri sese multi-
plicantes fecerint aliquem, factus solidus ape
pellatur; latera veto ipsius , multiplicantes
sese numeri.

15. Les nombres premiers entr’eux sont ceux qui ont l’unité seule pour

commune mesure. l
14. Le nombre composé est celui qui est mesuré par quelque nombre.

r5. Les nombres composés entr’eux sont ceux qui ont quelque nombre
pour commune mesure.

i6.»’Un nombre est dit multiplier un nombre, rorsque le multiplié est ajouté
autant de fois qu’il y a d’unités dans celui qui le multiplie, et qu’un nombre
est produit.

17. Lorsque deux nombres se multipliant fOnt un nombre , celui qui est
produit se nomme plan; et les nombres qui se multiplient, se numment les
côtés de ce produit.

18. Lorsque Irois nombres se multipliant entr’eux font un nombre, celui
qui est produit est appelé solide; et les nombres qui se multiplient, se
nomment les côtés du produit. un 3
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ne J’en-reput: ml o Tpi’roç -rou TCTŒFTGU t’a-1x1;

W I «A t ’r t I a t s tp vroÀÀatvrÀanoç, a To aura ptpcç, n au azura.

I etp.59» (ont.

L L . IxB’. 0,440104 inimd’o: un 011’310: aplatis: tic-n,

l ’ I , H i Iet "nanar CXOV’TIÇ 7a; vrAtupatç.

f f Nx71. Tinte; nip19,u.5ç in", a 707; saturne
Upipent in; w.

npOTAEIE é.

, .Au’o éprenait évitant imagerait, mamamou-

L Npérou li ciel 1-03 imitative; cira Tao perfora,

19. Quadratus numerus est ipse æqualiler
æqualis, vol ipse sub duobus æqualibus nu-
meris contentas.

20. Cubus autem, ipse æqnaliter æqualis
æqualitcr; vol ipse sub tribus numeris æqua-
libus contentas.

2l. Numcriproportionales surit, quando pri-
mus secundi et tertius quarti æquo est multi-
plex, vcl eadem pars , vcl eædcm partes saut.

22. Similcs plaui et solidi numeri sunt,
ipsi proportionalia habentes lutera.

25. Perfectus numerus est, ipse suis ipsius
partibus æqualis existem.

PROPOSITIO I.

Duobus numcris inæqualibus cxpositis , de-

tracto autem semper minore de majore , si

Ig. Le nombre quarré est celui qui est également égal, ou celui qui est
contenu sous deux nombres égaux.

20. Le nombre cube est celui qui est également égal également, ou bien
celui qui est contenu sous trois nombres égaux.

2I. Des nombres sont proportionnels, lorsque le premier est le même
multiple du second que le troisième l’est du quatrième, ou lorsque le pre-
mier est la même partie ou les mêmes parties du second que le troisième l’est
du quatrième.

22. Les nombres plans et solides semblables sont ceux qui ont leurs côtés
proportionnels.

25. Le nombre parfait est celui qui est égal à ses parties.

PROPOSITION PREMIÈRE.

Deux nombres inégaux étant proposés, le plus petit étant toujours retranché
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e a. si f a. I e r r asauna me ou une, pour os si and;
âprepol 795701 795; ÆAM’Muç item-m.

Atihyaip êtinn’ iprÛpuïr fait! A8, ra nivau-

Qaupoulu’rau ciel 703 haie-ton; abri "a resituer,

5 Aumiptro; fluidifia-n Ira-ratprrpu’ra 1-57 7:95;

inti-roi; in; si; 20:99;? paroir N’y» 31": si AB,

TA 79570: vrpôç «influe; rio-l, florin", in
au); AB, TA parai; pair» 14:79:73.

dal)
æ

B:

N

DI"!

il 7ÈP pal tirlr ai A3, TA 7435751 7,5; ai).-
NiAouç, [Lapins ne caté-rot); àprôpta’ç. Mrrpti-rat,

zani insu 5 E, ml 5 [Av TA mir A3 pupe?)
Mini?!» instant? haïra-out 757 2A, 5 (Pi ZA «au

Al’ jan-955v hutin; burat? héraut 75v Hl’,

5 «N Br, 151 2A m7957 Àum’ru Forum: Tint

9A.
15ml 037 -5 E v5! TA grimpai", 5 æ; [A 757

ZB [sentît nui 5 E ripa. 75v ZB [su-psi". .Mt’rptî

relictus nunquam metiatur ipsum præ se ipso
quoad assumpta fitcrit unitas; aprincipio nu-
meri primi inter se eruut.
’Duobus enim inæqualibus numeris A! ,

FA detracto semper minore de majore, re-
lictus nunquam mctiatur cum præ se ipso
quoad assumpta fuerit unitas ; dico ipsas A8,
FA primos inter se esse , hoc est, ipsos A8,
FA unitate son meusurari.

Si enim non sunt Al, FA primi inter. se,
metietur aliquis ipsas numerus. Metiatur, et
sit E, et TA quidem ipsum A]! mctiens re-
linquat se ipso minorem 2A, ipse vero 2A
ipsum A? maliens relinquat se ipso minorem
Ht’, ipse Il? autem ipsum 2A meticns reliu-

quat unitatem 9A.
Quoniam et E’ipsum FA metitur, ipse autem

FA ipsum 28 metitur ; et ipse igitur B ipsum Il

du plus grand, si le reste ne mesure celui qui est avant lui que lorsque l’on
a pris l’unité, les nombres proposés seront premiers entr’eux.

Soient les deux nombres inégaux An, tu"; que le plus petit étant toujours
retranché du plus grand, le nombre restant ne mesure celui qui est avant
lui que lorsque l’on a pris l’unité; je dis que les nombres A8, [A sont
premiers entr’eux, c’est-à-dire que l’unité seule les mesure.

Car si les nombres AB, ra ne sont pas premiers entr’eux, quelque nombre
les mesurera. Que quelque nombre les mesure, et que ce soit E; que TA
mesurant An laisse 2A plus petit que lui-même; que 2A mesurant Al’ laisse
et plus petit que lui-même; et qu’enfin Hr mesurant ZA laisse l’unité en.

Puisque E mesure ra, et que ra mesure 23, le nombre E mesure 1P. Mais
49
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gal hutin aigu. 75r TH ptvptints. O J’i PH 75v

le par? mi 5 E in 75r le rampions. Mr-
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ne? J’i un.) 5A» 757 ZA’ tari Munis il): vin

A6 pariât. papion, niprûttôç div, 37m: inir
délirants orin âpre Nt); A8, TA «59191455; ps-

Tptia’u 7:; cimenté? si AB, TA à”): npûru «pi;

tintin»; n’ait. Omp Un NE...

menus 9’.

Aria éptôpër &Oivrur [si "poirat n95; àÀÀi-
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metitnr. Metitur autem et totum A! ; et reli-
quam igiwr Az metietur. Ipse autem Az ip-
sum AH metitur; et B igitur ipsum AH metietur.
Metitur autem et totum TA; et reliquunligitur
PH metîetur. lpse autem PH ipsum 29 mentor;

et E igitur ipsum’ze metietur. Motilur autem

et totutn 2A; et reliquam igitur A9 unitatem
metietur, numerus existens, quod est impossi-

bile; non igitur n, TA numerus metietnr
aliquis numerus; ipsi A3, TA igitur primi
inter se sunt. Quod oportebat ostendere.

PROPOSITIO Il.

Duobus numeris datis non primis inter se,
maximum carum communem mensurant in-
venin.

il mesure An tout entier; donc il mesurera le reste A2. Mais A2 mesure au;
donc E mesurera AH. Mais il mesure rA tout entier; donc il mesurera le
reste m. Mais m mesure ze ; donc la mesurera ze. Mais il mesure ZAltout
entier; donc un nombre mesurera l’unité restante A9, ce qui est impos-
sible (déf. 5. 7). Donc, aucun nombre ne mesurera les nombres A8, ra.
Douc les nombres A8, TA sont premiers entr’eux. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION Il.

Deux nombres non premiers entr’eux étant dennés,’ trouver leur plus
grande commune mesure.
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Enuuy ai J’oMn-ç; Na "à rpâtrps Sint: dati duo numeri non primi inter se
mû; hymen, a; An, rA, a) t’a-n, nain-q, A8 , TA, et sit miner TA ; oportet ’igitur ip-
5 rAh tu" a) mû, An, m on) "43.4"" nua, sorum An, TA maximam communem mensu-

rés-par régît. nm invenire.

.A O BÎ A
E; [Air oÜr 5 TA 757 A8 puni, sur»? «il Si TA quidem ipsum A! metitur, metitur- ’

nai’iau-r5r’ 5 TA in 75v A3, TA’ amyày [n’- vero et sc’ipsum; ipse TA igitur ipsorum A8,

TA commuais mensura est. Et mauifestum est
et maximam; nnllus enim major ipso TA ip-
sum TA metietur.

El (Pi 55 [4.79975 TA 15V An, 757 A3, TA A Si autem non metitur TA ipsum An , ip-
sarum A! , TA detmcto semper minore de

I î A l Ü L P ’ Lne? terri. Kan (purifier on au 541716701, août;
7:2]: [azur 106 TA 1-57 TA pantins.

airûuçaspoupt’vou titi Toi; flânera; airé «5:7

laitons, moflerai au; aimantin I5; m9541: majore , relinquetur aliquis numerus, qui me-

tietur cum par se ipso. Unitas quidem non
enim relinquetur. Si autem non, erunt A8,
TA primi inter se , quod non ponitur; reliu-

C

75r 7:95 5107m7. Maki; [1.57 grip où momies-rem.

El «il p.5 , irai-rat si A3 , TA «P575: 7:95; émut-

" ’ S I l ÏMu; , omp aux U7l’otu’rdl’ ÀnQÛlanl «par au;

Soient donnés les deux nombres AB, TA non premiers entr’eux, et que rA
soit le plus petit; il faut trouver. la plus grande commune mesure des
nombres AB, TA.

Si TA mesure AB, le nombre TA sera une commune mesure des nombres
TA, As, parce que TA se mesure lui-même ; et il. est évident qu’il en sera
la plus grande, car aucun nombre plus grand que TA ne peut mesurer TA.

Mais si TA ne mesure pas A8, et si on retranche toujours le plus petit
des nombres A8, TA du plus grand, il restera quelque nOmbre qui meSurera
celui qui est avant lui. On n’aura pas l’unité pour reste; ont si cela était ,5
les nombres A8, TA seraient premiers entr’eux , ce qui n’est pas supposé;
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éplajtdç, i: puffins 75r 7rp5 iauroU. Karl 5
[tir TA 151. AB panât» Âfl7î51td huerai? haie-rom

757 EA , 5 55 EA 75V AthTfâr Minium t’aurait.

T59 1T, 5 N T2 75v EA pompai-ras. 15ml 5595
Tl 75v A15 parptï, 5 in Ali T57 AZ turfs? un)
5 Tl ripa 75v AZ ,us’rptitm. Mt-rptî N irai 51.o-

srôr nul 5A" aira: r51 TA parraina. O «li TA

75v B]! parmi- tuzl 5 T2 alpe: 75v BE panel".
Mut-psi" 55 mal 75v EAt and 5M! 5p: r57 BA

quetur igitur aliqnis numems , metielur
eum pre: se ipso. Et ipse quidem TA ipsum
A]! meticns relinquat se ipso minorem TA,
ipse vcro EA ipsum AT metiens relinqnat
se ipso minorem 2T , ipse autem Tl ipsum 2A

metiatur. Et quoniam rz ipsum A! meti-
tur, ipse autem A! ipsum A2 metitur; et T2
igitur ipsum A: metietur. Metitur autem et
se ipsum; et toturn igitur TA metietur. lpse

If

pantins. M1790? «Pi nazi 75r TAt .5 T2 cipat

705; A8, TA par»? 5 TZ cipat 7&7 A8,
TA xatv5v pinter 507L A570 d’5 5T: nazi p5-

wrror. El 75j) mi in" 5 T1 1’31 AB, TA
piyarrov x0055 [417951, FOTPUIC’H ne 1’05; A3,

TA’a’tptepoôç épelait; [sellier 15v roi; Tl. Ms-

TPIIITU, irai in» 5 H. K45 inti 5 1-! 75v TA
Fanal", 5,95 TA 751 en par"? nazi 5 1-1
ripa 75r DE permiens. Minis? d’5 inti 5M: 75r

autem TA ipsum DE metitur’; et T2 igitur
sum 3T. metitur. Metitur autem et ipsum ËA ;

et totumigitur BA metietnr. Metitur autem et
ipsum TA 5 ipse TZ igitur ipsos A! , TA metitur;

T3 igitur ipsorum A3, TA commuuis men-
sura est. Dico utique et maximam. Si enim
non est T2 ipsorum A! , TA maxima com-
munis mensura, metietur aliquis An, TA nu-
meros numerus major existens ipso Tl. Me-

il restera donc quelque nombre qui mesurera celui qui est avant lui. Que
TA mesurant An laisse 15A plus petit que lui-même; que 15A mesurant Ar
laisse zr plus petit que lui-même; et enfin que Il mesure 15A. Puisque r2
mesure AE, et que AE mesure Az, le nombre rz mesurera A2. Mais il se
meSure lui-même ; donc il mesurera TA tout entier. Mais TA mesure DE; donc rz
mesure Bis. Mais il mesure EA; donc il mesurera BA tout entier. Mais il
mesure ra; donc rz meSure AB et TA; donc r2 est une commune mesure des
nombres AB, ra. Je dis qu’il en est la plus grande. Car si rz n’est pas la plus
grande commune mesure des nombres AB ,. TA, quelque nombre plus ,grand
que -rz mesurera les nombres AB, TA. Qu’un nombre plus grand les mesure,
et que ce soit H. Puisque H mesure TA, et que TA mesure sa, le nombre
H mesurera DE. Mais il mesure BA tout entier; donc il mesurera le reste
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.BA’ Inti Mincir aira. 157 AE permien. O d’5

AE T57 A7. jusqu?” nazi 5 H alpe 757 A2 [Lt-

qui. Mt-rpsT d’5 mal 5M7 T57 A!" tari ÀoI7r57

d’un T57 T2 perpétra, 5 peller 757 inhumas,
’5th 5575! 35674107. 55x. a’t’pd. sur); A3, TA

éprûptotlç 5910,45; au; pantins, [AU’ZHV 557 705

TZ’ 5 Il d’un 7557 A8 , TA [42’71"57 in; 1.51757

lainas. 07m) 55h Niger. j

HOPIEMÀ.

En N 750’150 017457, 51’: 5:57 aipthi; 5’55

égrenai; m7937 , tutti T5 [15710707 :5757 rami!

1.457907 perpétrai.

tiatur, et sit H. Et quoniam H ipsum TA me-
titur , ipseyero TA ipsum DE metitur; et ipse H
igitur ipsum B! metietur. Metitur autem et totum

3A; et reliquum igitur ipsum AE metietur.
lpse autem AE ipsum A2 metitur; et H igitur
ipsum A2 metitur. Metitur autem et tomm
AT; et reliquam igitur T2 metietur, major
minorem, quad est impossibile 5 non igitur
An, TA numerus numerus aliquis metietur,
major existens ipso T2; ipse rz igitur ipso-
rum A3, TA maxima est communis mensura.
Quod oportebat ostendere.

GOROLLARIUM-

Ex hoc utiqne’manifestum est, si numerus

duos naines-os metiatur, et maximam eorum
communcm mensurant mensurant esse.

AIE. Mais A15 mesure Az ;. donc H mesure Az. Mais il meSure Ar tout entier;
donc il mesurera le reste rz, le plus grand le plus petit, ce qui est impos-
sible; donc quelque nombre plus grand que r2. ne mesurera pas les nombres
AB, TA; donc rz est la plus grande commune mesure des nombres A8 ,1 TA.
Ce qu’il fallait démontrer.

n

COROLLAIRE.

Il suit évidemment de la, que si un nombre en mesure deux autres, il
pmesnre aussi leur plus grande commune mesure. * "n



                                                                     

390 LE SEPTIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.
m

nrorxztz y. , PROPOSITIO tu.
Tpu’57 aiglûpôi J’aût’vrur p5 WpalTüV 7,35; aîA- Tribus numeris dans non primis inter le ,

ahane, 75 [45715157 «57157 x01757 [457907 c5- maximarn eornm communem mensuram inve-

p77. nire.Errata" si J’oôc’rnç qui"; 4.9,...) juil vrpâro: Sintfdati tres numeri non primi inter se A,

«p5; aiÀÀIiAwç, si A, B , T’ 53755 757 A, B , B , F; oportet igitur ipsarum A, B , -T maxi-
T 1-5 HÊQN’TOV 104757 ,ut’rpov sôptï7. matu communem mensurant invenirc.

A fiB

T

A

E

Biniou 75? «No 757 A, B 75 [45710707 ItaI- Sumatur enim duorum A, a maxima com-
,3, ,1;ij a A. a æ), A 73,. r 5’", MgTPeÎ, si munis mensura A; ipse utique A ipsum Tvel

metitur, vel non metitur. Metiatur primum,
metitur autem et ipsos A, B; ipse A igitur
ipsas A , B , T metitur; ipse A igitur ipsarum
A, B, T communis mensura est. Dico et maxi-

mum. Si enim non est A ipsorum A, B ,
T maxima comtinmis mensura, metietur A,

t N I N l Aau [an-pu. Msrpel’ra 7rponpo7, [super à la!
755; A, B’ 5 A ripas 755; A, B, T lampai” 5

A il): 757 A, B, T 151757 [4.57957 551i. A57»

U x I s t t Il e a.on un: payeroit. En 7d? par sa?" a A 7m A,
B, ruban-57 noI757 pirpw’, MITPYIflI 755; A,

B, T èpleptttlç aipIÛpt5ç Indre! 557 rai; A. Mr-

PROPOSITION III.
Trois nombres non premiers entr’eux étant donnés , trouver leur plus grande

commune mesure. sSoient donnés les trois nombres A, B, r non premiers entr’eux; il faut
trouver leur plus grande commune mesure.

Prenons la plus grande commune mesure A des deux nombres A, B; le
nombre A mesure, ou nomesure pas le nombre r. Premièrement, qu’il le
mesure; mais il mesure aussi les nombres A, B; donc il meSure les nombres A,
a, r; donc A estune commune mesure des nombres A, B, r. Je dis qu’il.
en est la plus grande. Car si A n’est pas la plus grande commune mesure des
nombres A, B, r, un nombre plus grand que A mesurera les nombres A, a, r.
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qui-ru, un) in» 5 E. 15ml 051 5 E roui; Â,
B , r pnpü’, mai Tous A , B cipal. pnpu’na’, ne;

75 757 A, B piaula-ros marin pinot punaisai.
T5 «Pi 1-51 A, B [54’71"01 unir Mp7 in)!
5’A*5 E si?» 73h A [49197, 5 page» 73!

influera, 3m? irrîv Macror’ aux il): 7m);
A, B, r Éprôpoôç 418w); pompaient gnian mon?

A?» 5 A à," 767 A, B», rpi’ynnâv. in: un?»

pirpov.

Mit lampai?» (N 5 A 75v P M74» 795707, in

si A, r aux sial 71115704 1175; cinéma. En) 7&9

oîA, B, r 05x n’a-i 1,2570: 7:93; influx, pr-
Tptîa’u Tl; d’un); ÉPJÛFÉP 34? "à; A , B, rue-

391

B, F numeros numerus major existens ipso A.
Metiatnr, et sit la. Et quoniam E ipsos A, B,
r metitur, et ipsas A, E igitur metietur, et
ipsorurn igitur A, B maximam communem
mensuram metietur. lpsorum autem A , B
maxima commuais mensura est A; ipse igilur
Il ipsum A metitur, major minorem , quod est
impossibile g non. igitur ipsas A , B , F numeros

numerus aliquis metietur major ipso A; ipse
A igitur ipsarum A , B , r maxima est commuais

mensura.

Non metiatur autem A ipsum 1*; dico pri-
mum numeros A, P non esse primas inter se.
Quoniam enim A, B, P non sunt primi inter
se, metietur aliquis cos numerus; qui autem -

Ha»

D

il...

TPËV, sa) "Il; A, B fuîpiid’ll, tu) 73 75! A, B

piythov un?" [Li-1701 73 A Mflplifll. Maya? «N

nul 13! P un; A, r Âges Étampes au; [LI-ITI-

ipsos. A , 3 , r menhir, et ipso: A , B metietur,
et ipsorum A, B maximum mensuram Ameüetur.

Metitur autem et ipsum r; ipsos A, r me"

Qu’un nombre plus grand les mesure, et que ce soit JE. Puisque E mesure
les nombres A, B, r, il mesurera les nombres A, B, et par conséquent leur
plus grande commune mesure (cor. a. 7). Mais A est la plus grande commune
mesure des nombres A, B; donc E mesure A, le plus grand le plus petit, ce
qui est impossible; donc un nombre plus grand que A ne mesurera pas les nom-
bres A, B, r; donc A est la plus grande commune mesure des nombres A, B, tr.

Que A ne mesure pas r; je dis. premièrement que les nombres A, r ne sont
.pasqpremiers eutr’eux. Car puisque les nombres A, B, r ne sont pas premiers
entr’eux , quelque nombre les mesurera, et celui qui mesure les nombres A, B ,
r, mesurera les nombres A, B, et mesurera aussi leur plus grande commune
mesure A (cor. a. 7). Mais il mesure aussi r; donc quelque nombre mesurerai
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sur si A, r «ips. aux n’a-i arpôro: 793; aimi-

Aouç. Eîhicpaa 05v 167551 15 piytrrov nonày

pinter, a E. Kari in!) 5 E 757 A [Air-FIT, 5
a A "il; A, B piffai". ne) 5 E ripa "à; A,
B papa". Msrpsî’ «Pi ni Tri! P 5 E sipo: Toi);

A, B, r pin-psi” 5 E ripa 75v A, B, 1’ aconit!

ion: lainer. Ai’yæ «PH 37: mi piytrroy. Bi

7è? [si in" 5 E 751 A, B, r 1-5 pipa-ru

niimerus aliquis metietur ; ipsi A , r igitur non
surit primi inter se. Sumatur igitur carum
maxima communis mensura B. Et quoniam. E
ipsum A metitur, ipse autem A ipso: A , B
metitur; et E igitur ipsas A, B, metitur. Me-
titur autem et ipsum r 5 ipse B igitur ipsas A,
B, r metitur; ipse E igitur ipsornm A, B, r
communis est mensura. Dico autem et maximaux.

t’a-ion»

D

in

N

unir [Ai-q)", taupin; si; roi); A , .B, r
ripiflpoôç ripiapôç par!" (in! me; E. Ms’rpsi’ru,

Mi insu 5 Z. Kari imi J Z "à; A, B, r
fltTPCT, mû nô; A, B perçai", ami 75 1-51 A, B

aillas gigue-ros "très piffer [Lupin-u. T3 à?
757 A, B ,uiywrov unir psi-ryes ici-Tir 5 A’ 5

Si enim non est l ipsorum A, B , P maxima
communis mensura, metietur aliquis ipsos A,

B, P numeros numerus major existens ipso l;
metiatur, et si! Z. Et quoniam Z ipsos A, B , r
metitur, et ipsas A , B metitur, et ipsorum A , B
igitnr maximam communem mensuram me-

! Étant 1’51 A [sapez MCTPCT «Pi si) 73v 1* 5 tietur. Ipsorum autem A, B maxima communia

v Z ripa ml; A, r [GITPQT’ mi 13761! A, r in.
’ pigent" mais [MI-1To? nuptiale. Tiæi 75r r ,

mensura est A 5 ipse z igitur ipsum A metitur.
Melilur autem et ipsum 1’ 5 ipse Zigitur ipsas A, r

les nombres A , r; donc A , r ne sent pas premiers entr’eux. Prenons leur plus
grande commune mesure E. Puisque E mesure A, et que A mesure les nombres
A, B, le nombre E mesure A et B. Mais il mesure r; donc E mesure les
nombres A, B , r; donc E est une commune mesure des nombres A, B, r. Je
dis qu’ilien est la plus grande. Car si ila n’est pas la plus grande commune
mesure des nombres A, B, r, un nombre plus grand que E mesurera les
nombres A, B , r. Qu’il les mesure, et que ce soit z. Puisque z mesure les
nombres A , B , r, il mesure A et B, et il mesurera par conséquent leur plus grande
c0mmune mesure. Mais A est la plus grande commune mesure des nombres A , B;
donc z mesure A. Mais il mesure aussi r ; donc z mesure A et r ; donc il mesure
la plus grande commune mesure des nombres A, r. Mais E .est la plus grande
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. * l
A ,uiytn-oy zonât Mirpoy irrir 5 E° a z apis

P N * Ï i P ’ qTa? E gap", a putter 70v Macaron: , 072p
irriy «Livreur ou: in Toi); A, B, r épelai;

û N e à.au; ,us’rpa’eu païen w 700 12’ o E ips: un A ,

’. IB, rfll’ylfiTOIV in" unir pin-Par.

172457 Ëpd Épleptâv chaîner mi rpai’mv mais

éhhiàouh sapant: 75 piywrov unir piner.

Il A.079p du wolaralJ

HOPIZMA.

I l l 1 lEn N 7007m (paumer, in in épique; captâ-

N le i I Ü a,uoùç 7P"; [49’7ng , me) ra prytane! 4075:! senor

,ui-rpov lampion.
IT31! aôrày a; 7p67rov ni vrÀuomr épelât

’ f IJaôiv’mv, 75 [aigus-r» unir [ÆITPOV topas-opina.

commune mesure des nombres r, A;

metitur; et ipsarum A , P igitnr maximam com-
muncm mensuram metitur. lpsorum autem r,
A maxima communis mensura est E; ipse Z
igitur ipsum E metitnr, major minorem, quod
est impossibile; lion igîtnr ipsos A, B, r
numerus aliqnis metietur major existens ipso
E; ipse B igitur ipsorum A, B , r maxima
est communis mensura.

Tribus igitur numeris dans non primis inter
se , inventa est maxima communis mensura.

Quod oportebat facere. I

COROLLARIUM.

Ex bis utique manifestum est, si numerus A

numeros tres melialnr , et maximam eorum
communem mensuram mensurum esse.

Eodem mode et pluribus numeris dalis, ma-
ximum communem mensurum inveniemus.-

donc z mesurée, le plus grand le
plus peut, ce qui est impossible; donc un nombre plus grand que E ne
mesurera pas les nombres A, B , r ,- donc E est la plus grande commune
meSure des nombres A, B, r.

Donc, trois nombres non premiers entr’eux étant donnés, on a trouvé
leur plus grande commune mesure. Ce qu’il fallait faire.

t

COROLLAIRE.

Il suit évidemment de la que si un nombre en mesure trois autres, il me-
-surera aussi leur plus grande commune mesure.

Plusieurs nombres étant donnés , on trouvera de la même manière leur plus
grande commune mesure.
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l

nPorAEI: 4V.

Haï; épelai; 71973; épifipo’ô, 5 ilion" 1’08

gazera, ii’rot pipo; irriv il pipit.
Erreur «No aipzûptoi, si A, Br, un) ivre

ixia-ravi B1" M70 in 5 Br 7:3 A in; pipo;
irriv infini.-

01’ A, Br! wifi in: 7957-9: wpà; infime;
flair, si ad. Enuczv "pali-riper si A, Br’ 71’95-

TOI mais; aiÀAiiNouç, humaine; J’ai rai? Br si;

Taie iv «un; ponant; , in." inuit-ni pavai; 1-57
iv 75 Br flips; ri 705 A’ aie-n flip» irriv a Br

Toi; A.
Mai incanta «Tri si A, Br3 7951-04 mais aîné-

Aouç’ 3 N Br Tir A in: parmi, si ou pus-pli.

E; p37 051 5 Br Tir A merci, pipo; iniv 5 Br
16:7 A.

PROPOSITION 1V.

PROPOSITlO 1V.

Omnis numerus 0mois numeri, minor ma-
joris , vel pars est vel partes.

Sint duo numeri A , Br , et sit minor Br 5
dico Br ipsius A vol partem esse vol partes.

a

lpsi kA , Br enim velprimi inter se sunt , vel
non ; siut primum A , Br primi inter se, et diviso

Br in unitates qua: in ipso , crit quinqua unitas
carum quæ in Br pars aliqua ipsius A 5 quart:
partes est Br ipsius A.

Non sint autem A , Br primi inter se ;- ipse
ulique Br ipsum A vol metitur, vel non meti-
tur. Si autem Br ipsum A metitur, pars est
Br ipsius A.’

Tout nombre est ou une partie ou plusieurs parties de tout autre nombre, le
plus petit du plus grand.

Soient deux nombres A, Br, et que Br soit le plus peut; je dis que Br
est ou une partie ou plusieurs parties de A.

Car les nombres A, Br sont premiers entr’eux, ou non; qu’ils soient d’abord

premiers entr’eux; ayant divisé le nombre Br en ses unités, chacune des
unités de Br sera quelque partie de A (défi I et a. 7); donc Br sera plusieurs
parties de A.

Que les nombres A, Br ne soient pas premiers. entr’eux; .le nombre Br
meSure A aune le mesure pas. Si Br mesure A, le nombre Br est une
partie de A.
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E7 «Pi mi. EîAiioôœ 751 A, Br [dyne-ros zu-

r5v [HITPW 5 A, ni thymie-Ou 5 Br si; roi); Tl;

A irone, sur); BE, El, ZI’. Kati in!) 5 A 15v
” Apis-psi, piperie-tir 5 A 1’05 A. [reg-N au"?

Si autem non. Sumatur ipsorum A , Br
maxima communis mensura A , et dividatur Br
in numeros ipsi A æquales RE , sz, zr. Et quo-
niam A ipsum A metitur, pars est A ipsius A.

l7!l?!

75;! BE, El, 21’4’ nazi iman-ra; ripa 75v BE,

El, zr nô A pipo; Ërn’v’ (in: pipi! irriv ci

Br 70:7 A. Arme sipo; ripieyiç, rai rai 5571;.

nPorAEIz i.

liai» àpiôyiç aipiBFaô pipo; il, nazi 51mn;

iripou v5 42575 piper un) enrayois-spa; rur-
aypo’ripou 75 1515 pipo; 50-11: , Ëmp 5 si; Toi?
Émis.

Apiepèç 7è? 5 A aipÆlxaô” 705 Br ,uipoç insu,

Æqualis igitur unicuique ipsarum DE, El, zr ; et
unnsquisque igilur ipsarum Br. , Ez , zr ipsius A

pars est; quare partes est Br ipsius A. Omnis
igitur numerus , etc.

PROPOSITIO V.

Si numerus numeri pars est , et aller alterius
eadem pars; et uterque simul utriusque simul
eadem pafs crit , que: unus unius.

Numerus enim A numcri Br pars sit , et alter

S’il ne le mesure pas, prenons la plus grande commune mesure A des
nombres A , Br (2. 7), et partageons Br en parties se, E2 , zr égales à A. Puisque
A mesurent , le nombre A est une partie de A. Mais A est égal à chacune
des parties BE, EZ, zr ; donc chacune des parties BE, E1, zr est une partie
de A; donc Br est plusieurs parties de A. Donc, etc.

j PROPOSITION V.
.

Si un nombre est une partie d’un nombre , et si un autre nombre est la
même partie d’un autre nombre, leur somme sera aussi la même partie de
leur somme, qu’un seul l’est d’un seul.

Que le nombre A soit une partie du nombre Br, et qu’un autre nombre
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rai inpoç 5 A iripou 758 E2 75 «575 pilau,
5729 5 A roi? B!" A570 57; n’ai WVÆflÇO’TEPOÇ

5 A, A swapcpo’ripou 756 Br , E2 75 4575 pipo;

ion-i! 57h,: 5 A rail Br.
E7115 7:55: 5 pipo; irrir 5 A 703 Br, r5 1575

pipo; irri irai 5 A roi] EZ’ 5re: ripas tirlv 51
795 Br épieurs)” in: 71,3 A, 70015701 tin mi 57

745 El épelai in: est: A. mirmidon 5’451! Br

si; 755; 753 A issu; mon): EH, Hr’ 5 55 E2

à

pas
a!

si; "si; A itou; rad; E6, 62’ ivre: «N
lires 75 ouïes; 75v EH, Br 76 tamias: 75v E6,
81. K15 inti in; irrir 5gb BH 1g: A , 5 d’5
ne au; As and ai BH, se «in roi; A, A irai.
Ami rai cuirai hi sa) 5 HI au? A in; iniy, 5
il 62 en? At mi si Hr, 91 ripa roi"; A, A in:
riois?" 5re: cipal. sir’w si! me; Br 6,916,455 in; 7g:

A, Tamil"; sin nui iv 107; Br, El l’en: mais
A, A° 5rawàariuv âpd irriv 5 Br 7054 A, 4re-

rauratvràas-iuy 5075, me) wvœfsço’npoç 5 Br , E2

A alterius Bz eadem pars , quæipse A ipsius Br;

dico et utrumqne simul A , A utriusque simul
Br , nz eamdemparlem esse que: ipse Aipsiuslr.

Quoniam enim quæ pars est A ipsius Br ,
eadem pars est et A ipsius a; quot igitur.
sunt in Br numeri æquales ipsiA , tot saut et in

Il numeri æqnales ipsi A. Dividalur Br qui-
dem in numeros ipsi A æquales DE , tir; ipse

vero BZ in numeros ipsi A aulnaies B9, et; erit
utique œqualis multitude ipsarum lm , Br mul-

titudiniipsorum se , 62. Et quoniam æqualis est
Br! quidem ipsi A, ipse vero se ipsi A; et en, se
igitnr ipsis ’A , A æquales. Propter eadem utique

et Br ipsi A æqualis est, ipse autem 92 ipsi A;
et Hr , 92 igituripsis A , A æquales surit; quot
igitur saut in Br numeri æquales ipsi A , tot
sunt et in ipsis Br , Il æquales ipsis A , A;
quam multiplex igitur est Br ipsius A , tain mul-

a soit la même partie d’un autre nombre 51, que A l’est de Br ; je dis que
la somme de A et de A est la même partie de la somme de Br et de E2, que A
l’est de Br.

Car puisque A est la même partie de Br, que A l’est de El, il y aura
dans Br autant de nombres égaux à A, qu’il y a dans El de nombres égaux
a A. Partageons Br en nombres EH, HI" égaux à A, et EZ en nombres ne, oz
égaux à A , la quantité des nombres BH, Hr sera égale ale quantité des nombres
se, oz. Mais au est égal à a, et se égal à A ,- donc la somme de en et de se
est égale à la somme de 5A et’de A. Par lapmême raison, HI est égal à A, et 92

égal à A; donc la somme de Hr et de 62 est égale à la somme de A et de A;
il y a donc dans Br autant de nombres égaux a A, qu’il y a dans Br, E2 de
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campoo-rt’Pou ne? A, At 5 alpe: pipo; in)! B
A 70:7 Br, 15 aô’rà pipo; irrl au) «vampée-l-

po; à A, A wvappoæipou 1-05 Br, E2. 0119:5!»

suifai.

n pontil: ç’.

lady êptôpàç épuâpoô’ MOI?" î’, ml info; 311’-

pou 7è. api-rai F0,?" 17v nui wwmpâ’repoç swap-

tpo-re’Pou ni mini pipa :1741, dm? à si; 705
îyâç.

. ApiOpà; 7&9 5 A]! èPIÛHQÜ "a T pipa infra,

nui 11190; 5A5 ï-re’Pou 1’06 Z qui mini pas?»

aime 5 AB 105 I” A171» 311 un) cuvatMo’nPo;

5 A3, AE varappa-ripez: en? r, Z Tri nôs-ai. pipa

’a’rlv, «1m? 5 AB 1’05 P e

tiplex est et uterque simul IBI’ , a utriusque
simul A , A ; qua: igitur pars est A ipsius Br , .
eadem pars est et uterque simul A , A utrius-
que simul Br , EZ. Quod oportebat ostendere.

PROPOSITIO Vl.
Si numerus numeri partes est, et alter alte-

rius eædem partes est 5 et uterque simul utriusque

simul eædem partes crit quæ unus unius.

Numerus enim A]: numeri P partes sit, et
alter A8 alterius z eædem partes quæ trip:
sius r ; dico et utrumque simul A! , A]! utriust-
que simul qI’ , z easdem partes esse, quæ A!

ipsius l". v
A H B

uA a Ez

Eml yàp â pipa inir 5 A! 703 T ni nôs-al Quoniam enim quœ partes est A! ipsius 1’

pipa in)? mû 5 AE 1-08 2’ 3m ips: ênlv 37 eædem partes est et A! ipsius Z,- quot igitut

nombres égaux aux nombres A, A ç donc Br est le même multiple de A, que la
somme de Br et de raz l’est de la somme de A et de A ; donc A est la même partie
de Br que la somme de A et de A , l’est de la somme de Br et de E2. Ce qu’il fallait
démontrer.

PROPOSITION Vl.
Si un nombre est plusieurs parties d’un nombre, et si un autre nombre est

les mêmes parties d’un autre nombre, leur somme sera les mêmes parties de
leur somme, qu’un seul l’est d’un seul.

Que le nombre An soit plusieurs parties du nombre r, et qu’un autre nombre
ne soit les mêmes parties d’un autre nombre z, que AB l’est de r ; je dis que la
somme de A8 et de AE est les mêmes parties de la somme de r et de z que AB l’est de r.
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T5 AB flip» 705 r, 70041574, in: nazi 37 en? AE

,4an 703 Z. Ample-9e) 5 5:39 AB si; Toi 708 r
pipa Toi AH, H8, 5P: A15 si; 7è 708 z pipa
«à A6, 615.

suut in A3 partes ipsius r , toi: sunt et in A!
partes ipsius Z. Dividatur An quidem in ipsius
P partes AH , H8 , ipse vero At! in ipsius z par-

tes A8, en.

. Errata Ni in! 73 vraies; rôy AH, HB au;
77679:: 75r A6, 6E. Kali inti 3 pipo; tub 5
AH 705 I, 1-3 1673 pipo; in) nazi 5 A6 "a Z’

3 in pipo; inlv 5 AH 705 r, 75 min-33 pipo;
in) nul ruraMa’Ttpoç 5 AH, A6 varappa-ripez)

705 r, Z. Ami ni. aô’râ hi un) 3 pipas inlv

3 HB 1-08 r, au) 5 9E 70:7 Z’ 5 alpe pipo; in)
73 HB un? r4 ne) rumpçâ-repoç 5 HB, SE wy-

apçon’pou 70:7 r, Z’ si nifes ,ut’pn Êmlv .5 A8

4:03 r, 1è cuirai pipa in) un? ravauda-spa; â
ÀB, AE wwappon’pou 705 1’, Z. Omp Un

3325m.

Erit nuque æqualis multitudo ipsarum AH ,
H3 multitudiui ipsorum A6 , 6E. Et quoniam
quæ pars est AH ipsius P , eadem pars est et
A6 ipsius Z; qua: igitur pars est AH ipsius P,
eadem pars est et uterque simul. AH , A9 utrius-
que simul r , Z. Propter eadem utique et quæ
pars est H3 ipsius r, et ipse en ipsius Z ; ipse
igitur pars est H8 ipsius F et uterque simul H8, en

utriusque simul 1’ , z 5 quæ igitur partes est A!

ipsius 1’ , eædem partes est et uterque simul A3 ,

AE utriusquc simul r , z. Quod oportcbat os-
tcndere.

Puisque AB est les mêmes parties de r que AH l’est de z, il y a dans A8
autant de parties de r, qu’il y a dans A15 de parties de z. Partageons AB en
parties de r, et que ces parties soient AH, HB ; partageons aussi Al! en parties

de i, et que ces parties soient A6, en. . -
Le nembre des parties AH, un sera égal au nombre des parties A6 ,deE.

Et puisque AH est la même partie de r, que A9 l’est de z, AH est la même
partie de r, que la somme de AH et de A6 l’est de la somme de r et de z (5. 7).
Par la même raison, H8 est la même partie de r, que se l’est de z; donc HB
est la même partie de r, que la somme de H3 et de CE l’est de la somme de 1’ et

de z; donc la somme de A8 et de AE est les mêmes parties de la somme
de r et de z, que AB l’est de r. Ce qu’il fallait démontrer.
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nPO’rAEIz Ç

Ed; 45919,45; 31919an pipo; î, hep 5941p!-
Ûtiç êçauprût’y-roç’ mi 5 A0173; 106 lamai? 1-3

4573 pipo; insu , 37",: 5 3A0; 705 3Mo.
Apqutàç :7èp 5 A8 ipiâptoü nô TA pipo;

infra, 37"? dpaqttôtl; 5 AE àçaupeôt’v-roç Toi?

Il. MW 31’: uni 530ml); 5 En Mmes? 703 1A

78 nui-ni pipo; iniv, in!) 5 3A0; 5 AB 37m:
«et? TA.

O 7è!) pipo; Ëwly 5 A8 Toi; Il, 7B «.573

pipo: in» un) 5 E3 706 PH. liai inti 3 pipo;
irriyâ Ali 708 Il, 73 suiv-à pipo; in) nazi 5
EB 705 rHs 3 sipo: pipo; irriv 5 AE nô" Il,
73 «nô-ri pipo; in) un) 5 AB en? HZ, 3 (Pi
pipo; irriv 5 Ali 705 rz, 75 suive pipo; 579’-
xu’rau mû 5 A3 703 l’A’ 3 in pipo; in) ml

ses ÉLÉMENT-S D’EUCLIDE. 399

a

PROPOSITIO VIL ,

Si numerus numerî pars est, quæ ablatus

ablati; et reliquus reliqui eadem pars crit,
que: tolus totius.

Numerus enim A3 numeri FA pars sit , quæ
ablatus A15 ablati rz ; dico et reliquam en re-
liqui ZA eamdem pattern esse , (pite totus A3

totius FA. i

I Quæ enim pars est A! ipsius rz, eadem
parsi sit et El! ipsius PH. Et quoniam quæ
pars est AI! ipsius F2, eadem pars est en
ipsius PH ; quæ igitur pars est A5 ipsius P2 ,
eadem pars est et An ipsius HZ; quæ autem
pars est A2 ipsius P2, eadem pars ponitur et .
A3 ipsius FA 5 qua igitur pars est et A3 ipsius

PROPOSITION VII.

Si un nombre est la même partie d’un nombre, que le nombre retranché
l’est du nombre retranché, le nombre restant sera la même partie du nombre
restant, que le tout l’est du tout.

.Que le nombre AB soit la même partie du nombre TA , que Je nombre
retranché AIE l’est du nombre retranché rz; je dis que le nombre restant 133
est la même partie du nombre restant 2A, que le nombre entier AB l’est du
nombre entier rA.

Que ES soit la. même partie de ru, que A5 l’est de rz. Puisque AH est
la même partie de Il, que En l’est de ra; le nombre A5 est la même.
partie de r2, que AB l’est de HZ (5. 7); mais ont: supposé que AE est la même

Partie de Il» que A3 l’est de FA; donc A8 est la même parlie de HZ , que
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5 A]! 105 HZ, 75 «575 pipo; in) nui 5 A]! 75:7
TA” 5 AB Jpat ild’fl’POU 757 HZ, TA T5 «51-5

pipo: inir- in; ira inlv 5 Hz Tl; TA. Kami;
densifia 5 TZ° Muni; in 5 HT un; 7417 2A

I A w 3 n e e A! l r N f n.un» on; . Km nm que»; en" a AE un
rz , 75 1575 pipo; ira-M mi 5 EB 708 Hr, in;
JE 5 HI 765 ZA’ 5 cipal. pipo; irrir 5 AH w;

r2, 1-5 «56-5 pipo; in) nui 5 EB 70:7 ZA.
Aimé 5 pipo; irriv 5 AE 1017 Tl, 75 1515
pipo; in? tu) 5 A8 705 TA’ 5 En pipo; ira-li!
5 en 1-05 2A, 75 «:515 pipo; irri ne) 5 AB 753
TA5’ mi A5115: Épat5 EB Acnroû 1-05 2A 75

c575 pipo; irriv 57119 5 5A5; 5 A8 5Mo 753 TA.

Omp Un m5.".

HZ, eadem pars est et A! ipsius FA 5 ipse A!
igitur utriusque ipsarum Hz , TA eadem pars est;
æqualis igitur est HZ ipsiTA. Communis aufe-

ratur r2; reliquus igitur HI’ reliquo ZA est
æqualis. Et quoniam quæ pars est A3 ipsius F2,
eadem pars est et Enkipsius HP , æqualie autem
81’ ipsi 2A; qua igitur pars est An ipsius

r2, eadem par: est en ipsius ZA. Sed qua:
pars est AE ipsius TZ, eadem pars est et An
ipsius TA 3 quæ igitur pars est En ipsius 2A,

eadem pars est et A]! ipsius FA; et reliquus
igitur en reliqui 2A eadem pars est quæ tolus
An totius FA. Quod oportebat ostendere.

AB l’est de m; donc A13 est la même partie de Hz et de m; doue HZ est
égal à rA. Retranchous la partie èommune rz ,- la partie restante Hr sera
égale à la partie restante ZA. Mais AE est la même partie de r2, que En
l’est de Hr, et Hr est égal a 2A; donc AE est la même partie de r2, que
en l’est ,de ZA. Mais AE est la mêmepartic de rz, que AB l’est de rA ;
donc EB est la même partie deIZA, que AB l’est de TA; donc le nombre
restant E8 est la même partie du nombre restant ZA, que le nombre entier
A8 l’est du nombre entier rA. Cc qu’il fallait démontrer.
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nporAztz à. PROPOSITIO V111.
suiv épelai; épelai; pipit lin-niant: au?» ’ Si numerus numeri partes est, quæ ablatus»

et); cipaIPIOiwrar nui 5 A5175; 75:7 Acnroû 7è nblati; et reliquus reliqui eædcm partes erit ,

«.5755 pipit 5’075", dm? 5 5M; 755 5Mo. que! lotus totius. ’
Aymé; wifi 5 AB iptapoô 755 TA pipit 5570, Numerus enim A3 numcri FA partes sit ,

«grip «baugeai; 5 AIE cipaIPtÛe’rro; 706 ’TZ’ qua: ablalus AE ablati Tl; dicp et reliquum

A570 57: me) zannis? a sa Amos m7 ZA a il! reliqui 1A easdem parles esse . quæ lotus
mirai pipit in)" givre? 5M; 5 A8 5Mo 755 TA. 45 101m8 FA-

A A E .3T Z AH M Io N e
mitent 745p 755 A! in; 5 HG’ si. ips pipit 517i! P0031!" enim ipsi A! æqualis ne ; qua

5 ne qui: rA, 7è 167.), [4,59. in) a) 5 A]; 1-06 igilur partes est ne ipsius TA , eadem parte,
Il. Aippn’oôæ 5 pi! H8 si; 7è 755 TA pipe 7è est et A]! ipsius rz. Dividatur ne quidem in
HK, K9, 5 «N AE si; 7è 753 TZ pipit 7è. AA, AE’ ipsius TA partes H1: , ne , ipse veto A]! in

gnan hi in! 75 vrAiiOoc 75r HK, K6 79? 71’)";er ipsius rz partes AA , A! ; crit igitur æqnalis

«un, A5. Rai i7") à pipo; inir à HK "au, multitudo HI . le ipsi multitudini M , An.
75 «.575 pipo; 507i mi 5 AA 755 TZ° mira" I5 5 Et quoniam quæ pars est HI ipsius TA , ca-

TA 705 th ,14ij si" la) 5 HK 7017 AA. laides dem pars est et AA ipsius P2; major autem
I 74,5 AA l’a-o; 5 HM’ 5 nifes fiipoçirriy 5 HK 753 TA, TA ipso T2; major igitur et H1: ipso AA. Po-

Ü

PROPOSITION VIII.
Si un nombre est les mêmes parties d’un nombee, ’qne le uomlire re-

tranché l’est du nombre retranché , le nombre restant sera aussi les mêmes parties

du nombre restant, que le tout l’est du tout. I
Que le nombre A8 soit les mêmes parties du nombre rA, que le nombre

retranché AE l’est du nombre retranché r2; je dis que le nombre restant en
est les mêmes parties du nombre restant 2A , que le tout AB l’est du tout r’A.

Faisons He égal à A8,- le nombre He sera les mêmes parties de TA, que AE
l’est de rz. Divisons He en parties de TA, et que ces parties soient HK, K6;
divisons AE en parties de rz, et que ces parties soient AA, AIE; le nombre
des parties HIC, K9 sera égal au nombre des parties AA, A15. Et puisque
HK est la même partie de TA, que A]! l’est de r2, et que rA est plus grand que
r2, HK est plus grand que AA. Faisons HM égal à AA ; HK sera la même partie

51



                                                                     

402
75 1575 pipo; 577i zizi 5 HM 705 TZ’ x15 Aot7r5;

tipi: 5 MK Aottroü 7m7- ZA, 75 1575 pipa; 567i!

5mp 5M; 5 HK 5Mo 755 TA. Habits, 5m) 5
pipo; ici-"rit 5 K6 705 TA, 75 1575 yipo; 5775
x1) 5 AIE 705 Tl, [LEÏCMY (Fi 5 TA 755 TZt psi-
Zav in mi 5 K6 755 A12. Ktt’a’eu 755 AE i’nç’

5 KN’ 5 ips: pipo; inlv 5 K9 705 TA, 75 1575

pipo; in? tu!) 5 KN 7517 TZ’ est) A0175; épi:

à N0 Amroô 705. 2A 75 1575 pipo; inlv ,I 5mp

LE SEPTIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

natur ipsi AA æqualis ipse HM ; quæ igitur pars

est H’Kipsius TA, eadem pars est et HM ipsius

T2; et reliquus igitur Mx reliqui 2A eadem
pars est quæ tolus HIC tolius TA. Rursns , quo-
niam quæ pars est ne ipsius TA , eadem pars
est et A! ipsius T2, major autem TA ipso rz ;
major igitnr et ne ipso A2. Pouatur ipsi A]:
æqualis ipse K13; quæ igitur pars est K9 ip-
sius TA , eadem pars est et KN ipsius TZ 5- et re-

A A E Br Z AH ’ M x N 6
5M; 5 K8 5Mo 753 TA. EJ’tÏxÛtt dl asti 5Mt7r5ç

5 Mx 7.5:on 708 ZA 75 1575 pipa; litt 5711p
57m; 5’ KH 5Mo 755 Al" asti cuvatytpinpo; ips:

5 MK, N6 758 AZ 7è 1571 pipa émir Emp-
5Ao; 5 6H 5Mo 756 AT. les; titi cuvapçtinpoe
[1575 MK, Ne 75 en, à à en 71,5 BA’-tt1i

A5175; in. 5 EB zanni; 755 2A 7è. 157141.59»

iniv lmp 5M; 5 A8 57mn 705 TA. 0th Un
Îîîfalt

liquus igitur ne reliqni 2A eadem pars est,
quæ totus KG) totius TA. .Ostensum autem. est

et reliquum MK .reliqui ZA eamdem partent
esse quæ tatas KH totius A? i et uterque si-
mul igitur Mx , ne ipsius A2 eædem partes
est quæ tolus 6H. totius AT. Æqualis autem
uterque simul MIE, ne quidem ipsi En , ipse
vero 0H ipsi RA; et reliquus igitur En reli-
qui zLA eædem partes est qua: totus An. latins
TA. Quod oportebat ostendere.

de TA, que HM l’est de r2; donc le reste MK est la même partie du reste
ZA, que le tout HK l’est du tout m. De plus , puisque K6 est la même
partie de TA, que AE l’est de r2, et que TA est plus grand que Il, 1K9
est plus. grand que AE. Faisons KNégal à A13; K9 sera la même partie de
TA, que KN l’est de rz; donc le reste Ne est la même partie du reste 2A,
que le tout xe l’est du tout TA. Mais on a démontré que le reste MK est
la même partie du reste 2A, que le tout KH l’est du tout Ar; donc la
somme, de MK et de.N9, est les mêmes parties de Al, que le tout 8H l’est-
,du tout Ar. Mais. la somme de MK et de Ne est égale à en, et en égal
à 3A; donc, le reste En est les mêmes parties du reste 1A, que le tout AB
l’est du. tout TA. Cetqu’il fallait démontrer.
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nPOTAzzz 6’.

.
Euh! 5916,13; ipzÛpoÜ pipo; il, unlï’npoç ÉTÉ-

l î l I QI î l d I Û tpou ce curcuma; g! ° nul waÀÀaE o pipo; un"
âpt’pn 5 "Pô-ra; 705 TPII’TOU, 76 :673 pipo;

insu 5 ni 1571i 1&9» gal Ë fiés-spa; 1-06 n-
TÉPTOU.

l l f î En N 7 îAptOpwç 71? a A capeyez: TOI) Br [AJPOÇ terra,

e q c I. I æ t 9 t run :7290; o A nappa un il, 70 au" pipo;
Émis 5 A 7027 Br, flaireur en inca 5 A "a
A’* A470 371 nul ËyaÂAàE 3,4427»; lulu-l1 5 A

tu i f l ’ l ’ ’ l t Ctrou A n pep", ’ro alu-ra info; un: un a Br
ne ü Ivau El n papy.

Rural yêp 3 pipo; lnlr 5 A 105 Br, 73 :575 4
pipo; Ënl 1&3 5 A nô EZ’ 30-0: 1P: eïrlv Ë?

à N Ï
un BI’ 459105403 l’un ne A, 70006705, :ch ne) n

PROPOSITION

PROPOSITIO 1X.

Si numerus numeri pars est , et alter alté-
rîus eadem pars est 3 et alterne quæ pars est,

vel partes primas terlii, eadem pars crit val
caédem partes et secundus quarli.

Numerus enim A numcri Br pars sît, et
alter A alterius E2 eadem pars qua: A ipsius
Br, minot autem sit A ipso A; dico et al-
terne quæ pars est A ipsius A vcl partes , eam-
dem partent esse et Br ipsius E2 val partes.

QuOniam enîm quæ pars est A ipsius «Br ,

eadem pars est et A ipsius E2; quot igitur
sunt in Br numeri æquales ipsi A, tot saut

1X.

.Sî un nombre est une partie dluu nombre, et si un autre nombre est la
même partie d’un autre nombre, le premier est, par peimutatibn, la même
partie cules mêmes parties du troisième, que le second l’est du quatrième.

Que le nombre A soit une partîe du nombre Br, et qu’un autre nombre A;
soit la même partie d’un autre. nombre E2, que A l’est de Br, et que A soit-’

plus .petit que A; je dis que, par permutation , A est la même partie ou
les mêmes. parties de A, que Br l’est de El. . ’ A  

Puisque A est la même partie de Br, que A l’est de El, il y a dans
Br autant de nombres égaux à A, qu’il y a dans E2 de nombres égaux
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743 EZ in: un? A. Alpptirew 5 ,uir Br si; "à;
75 A itou; "à; 13H, HT, 5 à E2 si; Tu);
15 A itou; 1min; E6, 62’ iras insu N 75
«site; 75v sa, HI 16 mais" «a. se, ez.

z.

auil:

b
Il!

Ra.) inti in: sier si EH, HI èptûpol chût;-
Mlç, du") (Fi mi si ne, 02 ripieno) 1’00: tilt-
M’Aotç, ami t’a-nu l’en 13 «A1790; 75v EH, HI

15 70079:1 75v 26, 81’ 3 in pipa; iniy 5
8H au? ES il pipa, qui :575 pipo; t’a-ri la)
5 HI" 70:7 92 à ni. mini pîpn’ si". uni 3

pipa; Émis 5 13H "il ne i! pipa , ri: :613
pipo; in? al wrapçérepo; à Br avr-[49°11’-

fou 108 HZ si 7è nui-rai pipn’ in; «NI! Lady 8H

au; A, 5 N E6 7:5 A’ 3 «la; pipo; Émis 5 A

mon? Aîi pipa, ’rà :2616 pipa; in) ses) 5 BIT

nô El Ê ni du; [449». Omp Un 9.75m.

et in E2 æquales ipsi A. Dividatur Br qui.
dem in ipsas ipsi A æqnales DE, HI’, ipso
veto E2 in ipsos ipsi A æqualcs E9 , 92; æ-
qualis cri! utique multitude ipsorum 2H , BD
mnltitudini ipsorum se, 02..

Et quoniam æquales sunt BB , un numeri
inter se, sunt autem et se , 02 numeri æ-
quales inter se, et est æqualia multitudo ipso.

rum sa , Il? mnltitudini .ipsorum se, 92 ;
quæligitur pars est En ipsius 26 vel partes,
eadem par: est et Il? ipsius 92 vel eædem
partes; quam et qua: pars est 3H ipsius ne vel
partes , eadem pars est et uterque simul Br ,
ntriusque simul EZ .el eædem partes; aqua-
lis utique DE quidem ipsi A , ipse vero ne
ipsi AgÀquæ igitur pars est et A ipsius.A
vel partes , eadem pars est et Br ipsius E2 vel
eædem partes. Quod oportebat ostendere.

à A. Partageons Br en parties égales à A, et que ces parties soient EH, m;
partageons aussi nz en parties égales à A, et que ces parties soient se, 92; le
nombre des parties sa, in sera égal au nombre des parties se, oz. I

Puisque les nombres 3H, Hr sont égaux entr’eux, que les nombres se;
62 sont aussi égaux entrleux, et que la quantité des nombres sa, Br. est égale

à la quantité des nombres ne, 92, le nombre EH est la même partie ou les
mêmes parties de ne, que Hr l’est de 61; donc 13H est la même partie ou,
les mêmes parties de 156, que la somme Br l’est de la somme El (5 et 6. 7)..
Mais au est égal à A, et se égal à A; donc A est la même partie ou les
mêmes parties de A , que Br l’est. de Ez. 9e qu’il fallait démontrer.
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HPOTAEIE i.

Enlumipûpàç ipûpoô’ pipa î, zizi guipa; i74-

pouvai..aôni pipi. uni iratAàeiE si. pipit lac-ira
79570; 19:7 195’700 si pipas, 1è attirai pipit insu

mati 5 13671,30; 1-03 nuitard» sirli aôvà’ pisse.

Apaepo’ç 7&9 5 AB ipsius? "t7 T pipit inca,

ami irisa; 5 A15 irêpou 705Z 7è 4614i. pipit,
:9760 à? 5 AB 708 Ali iléuœv’s m’y» nui inn-

AcËE si pipit irriv 5 Ah 105.1515 Wpipoç, 1è

nuirai pipit ini ai 5 r 10:7 Z il 1-3 16133 pipas.

A H B
h,

D0
N

13ml 7è? tipi?» iniv 5 A]; 705 lys-à aérai

pipit in) anti 3 AE 705 2’ in: cipal. irriv i7
et]? AB pipit "il r, confira: asti iv ’rê Ali
pipa 106 Z. unifiât» 5 pis A8 ",9, in? 706 r
pipa Toi AH, H3, 5 (Pi AE si; ni Toi)” Z flip"
qui ne, 9E: (ne: N l’en 1-3 "A580; 757 AH,

[tu 5

PROF-0511710. X.

-Si.numerus humai partes est , et alter alte-
rius eædem partes 5 et alterne que? partes est
primas tertii vel pars , «2de partes crit
et secundus quarti vel eadem pars.

Numerus enim A3» numeri P parles sit, et
alter A! altcriusZ eædem partes , sit autem A3
ipso A]: miner; dico et alterne quæ partes est
A! ipsius A! vel pars, easdem partes esse et
r ipsius z vcl eamdem partem.

Quoniamrenim qua partes «manipula Ph
eadem partes est et An ipsiusJ; quot igitur;
surit in Mtpartes ipsiustP, tot saut et inAli
pertes ipsius z. Dividatnr-Ànxquidem inpm.
tes AH , un ipsius.P-,I ipse veto AE-in panses

A9 , en ipsiusz; crit inique æqnalis multi-

PROPOSITION" X,

Si un nombre est les mêmes parties d’un nombre, qu’un autre l’est d’un.

autre, le premier sera aussi, par permutation, les mêmes parties ou. la
même partiç dutroisième, que le second l’est du quatrième.

Que le nombre An soit les mêmes parties. du nombre r , qu’unautre nombre
AEJ’est d’un autre nombre z, et que A8 soit plus petit que A15; je;dis que, par

. permutation, AB est les mêmes parties cula même partie de AE ,que r. l’est de z.
Puisque AB est les mêmes parties de r, que AE l’est de z,’ il y a dans A3

autant de parties de r, qu’il y a dans AE de parties de z. Divisons AB en parties
de r, et que ces parties soient AH, un; divisons aussi ne en parties de z, et
que ces parties soient ne, en; le nombre des parties AH, un sera égal
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H8 74? finies: 757 A9, 9E. Kzl brai 3 [d’oc

’ A d h l , A I , X a Üun" o AH 7004 r, 7o sans papa; un: un o
ne 7m? Z, mi :YME 3 pipo; irriv 5 AH 705
A6 iips’pn, 73 1673 [d’un in) un) 5 r 703 Z

Û A . I I A A ’ A l A A In 7a «sont [Alpin Ana 7a auna à: au a pas;

iniv 5 H8 7055 CE Ê pipit, 75 457i pipo;

. A A ’ N fl D l ’ W Aen: un a r 7cv Z s 7d dans [apr une un
3146;»; in)! 5 AH 705 49 iipe’pn, 7è :673

AHB
fi

DG

N

pipo; Ëni al 5 HB 705 65 si 7è 1574i. pipr ami

3 ailla pipo; irriv 5 AH 703. A8 si pipa, 75
ainsi pipo; ini nui 5 A3 708 AIE li 7ai. mini
FÉP’IG’ JAN Épine inir 5 AH 703 Aesilu’pn,

.75 nô 73 pipo: iûixôn’i and; 1’ 7051 il 7è fiàîà

pipa, un; si. i918 pipa 367i! 5 A3 705 A]! si
pipas, vrai. 4674i pipa irri nazi 51’ 705 Z î 73

0373 pipas. 0ms EUX: ûÎEu.

tudo ipsarum AH, H3 multitudiui ipsarum ne ,
9E. Et quoniam quæ’ pars est AH ipsius 1’ ,

eadem pars est et A6 ipsius Z , et alterne qua:
pars est AH ipsius A6 vel partes I, eadem pars
est et r ipsius Z val eædem partes. Propter
eadem utique et que pars est un ipsius en
vel partes, eadem pars est et P ipsius z val
eædem partes; quam et que pars est AH ip-

sius A0 vel partes , eadem I pars est et m
ipsius 6E vel eædem partes 3 et qua: igitur pars

est AH ipsius A8 vel partes , eadem pars est
et A8 ipsius A! vel eædem partes 5 sed quæ pars

est AHipsius Aevel partes , eadem pars ostcusa
est et r ipsius z vel eædem partes, et quæ igitur

partesest A! ipsius Ali vel pers, eædem par-
tes est et r ipsius z vel eadem pars. Quod
oportebat ostendere.

au nombre des parties se, 0E. Et puisque AH est la même partie de r, que ne
l’est de z; par permutation , AH est la même partie ou les mêmes parties de se,
que r l’est de z (g. 7). Par la même raison, H8 est la même partie ou les
mêmes parties (le en, que r l’est de z; donc AH est la même partie ou les
mêmes parties de ne, que [un l’est de 9P. (5 et 6. 7); donc au est la même
partie ou les mêmes parties de ne, que AB l’est de ne; mais ou adémontré
que AH est la même partie ou les mêmes parties de ne, que r l’est de z;
donc as est les mêmes parties ou la même partie de A15, que r l’est de z.
Ce qu’il tallait démontrer.
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nporazm ré.

finir ë 55; 5A0; "p5; 5Àay 037:3; siçatpedel:

l . I m Î 1 l A A7:90; aguptOtyÛa’ un: a Mme; arpo; 7cv Mme?

dans: si; 5M; 7:95; boy.
En?» à; 5A5; 5A3 7rp5; bey 757 TA 0579;

domptes); 5 AIE 717:5; &Çupseinœ 75r TZ’ A579

57: sati Mur-5; 5 en MP5; Munis 75v 2A 577i!
à; 5M; 5 A8 795; 5km! 750 TA.

1.

13ml 74’: 577w c5; 5 AB 7:95; 759 I’A 037w;

5 A! 7175; 75v rz- 3 nife! pipo; Ërrlr 5 A8 753
TA si pipa, 75 151-5 pipo; 577i au) 5 AE 75:7
rz il 7è 4574i [Apr au) A0175; n’ira 5 En Mamfi

755 2A 75 ail-r5 pipo; iniy si pipa, 17m A3
705 TAt in" zip: :5; En 7:95; 75r ZA 05’705 5

AB 795; 75v TA. Omp ides suifa. 4

PROPOSITI O XI.

Si est ut totus ad totum îta ablatus ad abla-

tutg; et reliquus ad reliquum crit ut totus ad
totum.

Sit ut lotus A]! au totum ra in ablaltu
A! ad ablatum PZ ; dico et reliquum En ad
reliquum zA esse ut totus A3 ad totum FA.

Quoniam enim est ut AB ad FA ita A! ad
P2; quæ igitur pars est A3 ipsius FA vel par-
tes eadem pars est et A2 ipsius Pl vel eæf
dem partes 5 et reliquus igitur E3 reliqui 2A
eadem pars est vel partes, quæ An ipsius FA 5

est igitur ut 33 ad 2A in A3 ad FA. Quod
oportebat ostenderc.

PROPOSITION XI.
Si le tout est au tant comme le nombre retranché est au nombre retranché,

le nombre restant sera aussi au nombre restant comme le tout est au tout.
Que le tout AB soit au tout ra comme le nombre retranché ALE est au nombre

retranché rz ; je dis que le nombre restant E8 est au nombre restant 2A comme
le tout AB est au tout m.

Car, puisque AB est à ra, comme AE est à rz, AB est la même partie ou les
mêmes parties de ra que se l’est de r2; donc le reste EB est. la même partie
ou les mêmes parties du reste ZA que AB l’est de ra (7 et 8. 7); donc en
est à ZA comme AB est à ra (dei. 20. 7). Ce qu’il fallait démontrer.
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’nPoTïAzrz 79’. pnoposnro x11.
.

finir 13m 570707057 32770,40) airaiMyoy’iq-mt Si 81ml: quotcunque numeri proportionalcs ,

à; J; ’75; üyoufu’my 777:5; :71 1-57 57min," crit ut unus antecedentium ad unum conse-

oôqwç gagnas; a; 5707.7749,on vrpàç gnan-a; 7m); quentium , ita omnes rentecedentes ad omnes

inoupiraUç. c0nsequentes.137700127 570707087 759767407 bahut" ai A, Sint quotcunqnc numeriproportionales A ,
B, r, A, (5; 5 A 7,15; 757 B 057w; 5 r "p5; 3, P, A, ut A ad B ital’ ad A; dico esse
757 As N’y» 577 577i7 à; 5 A 7775; 757 B 057m; ut A ad 3 ila ipsos A , P ad ipsos B , A.

’0i A, 1’ "p5; 705; B, A.

Quoniam enim est ut A-ad B ita F ad A;’Emi 705p in" à; 5 A 7:75; 757 B 0570; 5 1*

quæ igitur pars est A ipsius B vol partes ,"p5; 757 A’ 5 nifes pipo; 577i! 5 A 705 B ii 757,97,

75 :1575 pipo; ini sa) 5 r 705 A si [Apr x1; eadem pars est et F ipsius A vel partes; et uter-

. , 0 A. . . . . .707174457790; aigu 0 A, I’ wvaytpo7sfou 700 B, A que 31m"! 18m" A 7 r "Masque 5mm] a, A ea-

75 01575745730; irri7 Il 7è déni pipit , 557709 5 A

705 B’ 55717 4px si; 5 A 7795; 757 B 057w; ai A,

r 775; 705; B, A. Omp Un «Faisan.

dem pars est vel eædem partes , qua: A ipsius
a; est igitur-ut A ad B in ipsi A, r: ad ip.
sos B , A. Quod oportebat ostendere.

PROPOSITION X11.

Si tant de nombras qu’on voudra sont proportionnels, un des antécédents
sera à un des conséquents comme la somme des antécédents est à la somme

. des conséquents.

Soient A, B, r, A tant de nombres proportionnels qu’on voudra; que A soit
à B comme r est à A; je (lis que A està B comme la somme desnombres A, r

catis la comme des nombres B, A. -
Car, puisque a est à B comme’r est à A, A est la même partie ou les

mêmes parties de B, que r l’est de A (défi no. 7); donc A est est la même
partie ou les mêmes parties de B que r l’est de A; donc la somme des nombres
A, r est la même partie ou les mêmes parties de la somme des nombres B, A ,
que A l’est de B (5 et 6. 7); donc A est à B comme la somme des nombres
A, r est à la somme des nombres B , A (déf. no. 7). Ce qu’il fallait démontrer.
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nm’umz 17’.

Bob firmpeç àpûpol infant" 50’ nul Hal-

t ’ l IlA45 «rudoyer sarrau.
EŒTMFÆV 740’191; alpepol bathyal! a; A, B ,

T, A , à; 5 A 7:93; 737 B 051w; 5 r 71”36; 1-61 A’

Abat 37: ml ËyaAÀâE èVG’ÀOWW grenat: , «il; Ë A

l t d f t l713:0; TOI r cum; o B me; en A.

up
"I

D

Evrtl 7Œ’P 5"" à; 5 A vrpàç 73v B 0570; 5 1’

vrpèç 7th A’ 3 cipal pipo; inly 5 A 705 B il

I l 9 t I a n n t au à lgap», To au" pupe; en: un o T ’70!) A n ne
157i ,uc’pu’ ÉvaAÀàE à”): 3 pipo; Ënlv 5 A 10:7

r Ê [d’un 76 46-13 pipo; înl ml 5 B 105.0. Il

t ’ il l J pl e t t tau eau-ra papas cntvvapa u; a A wpoç 70v T
n’ira: 5 B nô; Tày A. Omp-î’h: infect.

ÉLÉMENTS D’EUCLIDEL. 409

PROPOSITIO Xlll.

Si’qualubr numeri proportionalcs surit; et
alterne propertionales erunt.

Sint quatuor numeri proportionalcs A , il ,
r , A , -ut A ad la itaur ad A; dico et alterne
proportionalcs fore , ut ’A ad P ila B ad A.

C .Quoniam enim est ut A ad B ila P ad A; quæ
igitur pars est A ipsius B vel partes , eadem pars
est et P ipsius A vol eædcm partes ; alterne igitur
quæ pars est A ipsius I’ vol partes , eadem par:

.esteet B ipsius A vel eædem parles; est igitur ut

A ad F ita B ad A. Quod oportebat osten-
dore.

PROPOSITION Xlll.

À Si quatre nombres sont proportionnels; ils seront encore proportionnels par
permutation;

Soient A, B, r, A quatre nombres proportionnels, et que A soit à B comme
r est à A; je dis qu’ils seront encore [)r0portionuels, par permutation, c’est-à-
dire que A est à r comme B estüà A. v

Car, puisque A est à B comme r estvà A; A est la même partie ou les
mêmes parties de B , que r l’est de A (défi no. 7); donc, par permutation,
A est la même ou les mêmes parties de r, que B l’est de A (g et to. 7); donc
A est à r comme B est à A (défi 20. 7 ). Ce qu’il fallait démontrer.

52
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HPOTAEIE "1V.

finir 5m étireront?! éploya, ml 4Mo: 4:57.07;

70.04 73 719x590; nivale ÀafiCatvo’pwot ml i7 74:3.

m3797 Ao’yqr ne) flint! i7 75 4679? A6790 (ranci.

I 1-207an 7d?! (lamentai?! d’item») si A, B, T,

al «1Mo: m5107; in". qui 70Mo; nivale Agnea-
vo’pnot ual’ i: au; 11215 A679», ai A, E , Z, si;

[Air 5 A qui; 1’37 B 051w; 5 A iwpàç 13v E, à; N

5 B api; 737 r 057m 5 E wpàç 75v Z° N’y» 311

nul ÙÎG’OU iniv 6;; A qui: frit r 0570; 5 A

mais 75r 2..

à

PBOP OSLTIO XIV;

Si saut quotcnnque numeri , et alii ipsis æ-
quales multitudine bini sumpti et in eâdcm
ratione 5 et ex æquo in eadem ratione emnt.

Sint enim quotcunque numeri A , B , P , et
alii. ipsis æquales multitudiue bini sumpti et in
eâdem rationeA , E , Z, ut A quidem adZB ila A

ad E, ut B vero ad P ita E ad z; dico etex æquo.

esse ut A ad r ila A ad Z.

o
"1

Dr

m

N

Phi 94:59 in" si; à A mais 731 B oui-ru; 5 A
"p5; 731 Et invasif ripa En)! à; 5 A 7’15; Tir

A du; 5 B api; 731 E. Rebut, inti in" si;
5 B ami; 7.51 r ail-ru; à E 7173; 7.01 le manif

Quoniam enim est ut A ad B in A ad e ,-
alterne igitur est ut A ad Aile]! ad B. Humus
quoniam est ut B ad r in E ad 5;. alterne isi-
tur est ut B adB itagr ad z. Ut autem n ad

PROPOSITION XIV.
l Si l’on a tant de nombres qu’en-voudra , et d’autres nombres égaux. en quantité

aux premiers, et si ces nombres étant pris deux à deux sont en même raison,
ils seront aussi en même raison par. égalité.

Soient A, B, r tant de nombres qu’on voudra, et d’autres nombres a, la,
z égaux en quantité à ceux-ci, que ces nombrès soient pris deux a. deux
et en même raison, c’est-à-dire que A soit à B comme A est à E, et que 3
soit à r comme E est à z;,je dis que, par égalité ,. A est à r comme A est
à z.

Car, puisque A est à B comme A est à. E, par permutatiOn, A est à A comme
B est à E (15. 7). De plus, puisque B est à r comme E est à 2;, par. pet-mu-
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5,315")! 45:5 B «p5; 75y E canut; r "p5; 75v E in A ad A; et ut igitur A ad A ila r ad
Z. O; N 5 B "p5; 157 E vil-ru; 5 A Wpèç 757 A’ Z; alterne igitur I est ut A ad P ita A ad z.’

tout? à; ips: 5 A vrpâ; 15v A un»; 5 r 7:95; 1-51 1° Quod oportebat «lendem-
t’vaÀAdE d’ion inly à: 5 A n95; 751 r aéra; 5 A

’75; 757 Omp Un d’âges.

HPOTAZIS 11’. I PROPOSITIO KV.
54’" F0138 cimentât mat papi.” , irait"; fi Si unîtas numerum aliquem metitur , laqua-

:TOPO; âpiôpôç 5Mo! 7nd imagés ’u’rpï’ a) liter autem alter numerus alium aliquem nu-

ËmAAa’tE t’a-du; si pavait 75v Tpiray ipaôpàr la- merum metitur; et alterne æqualiter imitas

qu’en ml 5 J’ai-"po; drap-rob tertium numerum metietur ac secundus quar-

, tum.Moult 7è? si A eiptÛpér 7m: 15V Br FOTPMI’I’D, Unilas enim A numemm aliquem Br me-

Ïfd’vlu; N 379906 flûté; 5 A iAAor nid épio- tintin, æqualiter autem alter numerus A alium

’ , . A

A

BHGI’

E K A Z
p.51 n’y E2 FQTPiÏTu’ Ai)... ,3" gaîjyaÀa’f aliquem numerum B2 metietur; dico et al-

itz’mç li Allant; 751 A Jpaôpày p.1"? u) à! terne æqualiter A unitatem ipsum A numerum

Br au), 152. , . metiri ac B’P ipsum El.

tation, n est-à a comme r est à z. Mais B est à E comme A est à A; donc
A est à A comme r est à z; donc, par permutation, A est à r comme A
est à z. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION KV.
O

Si l’unité mesure un nombre autant de fois qu’un autre nombre mesure
un autre nombre; par permutation , l’unité mesurera autant de fois le troi-
sième nombre que le second mesure le quatrième.

Que l’unité A mesure un nombre Br autant de fois qu’un autre nombre A
mesure un autre nombre El; dis que, par permutation, l’unité A mesure
le nombre A autant de fois que Br mesure E2.
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En.) flip l’a-ixia; si A FBVd’Ç 75v Br épelai!

[.447ch ami 5 A 751 EZ’ in" alpe. tieiv i! tu;
BI’ paraître; 744’05701’ tin zizi i7 7g; El dptepol

in: tu; A. mirmidon 5 ,ut’v Br si; 7d; ir 1575i
parélie; 7d; EH , ne , et , 5 fi El si; 706; 138
Aïrauç, 7m); 15K, KA, A? inca (Pi in? 75
7rÀiÏBo; 7:31 8H, H9, 61’ 743 mûries: 757 EK,

[A 1m, A2. Kai 2m) in: tic-l? ai BH, ne, er
mordît; dAXéAmç, ila-l J”? un.) ai 5K, RA , A2

Quoniam enim æqualiter A unitas ipsum
Br numerum metilur ac A ipsum E1; quot.
igitur sont in 3P unitates tot sunt et in E2
numeri æqualcs ipsi A. Dividatur a: quidem

in ipsas in eo unitates EH, amer, ipse
vero EZ in ipsas ipsi A æqualcs Il , RA , A2;

t crit igitur æqualis multitudo ipsorum 3H, ne,
or multitudini ipsorum BIC , Kit, Az. Et que-
niam æqualcs sunt sa , H9 , et Imitates inter

à...
’ A

Lui-6.4
«Fa-12.4 Z

imago) in: aimé-Mu, lui in» 7707 75 vrÀiiBoç

75v sa, ne, or paréæm «:5 me" 75v EX,
KA , A2. dplôpëvt :0703 4p: à; si BH parai; 7175;

757 EK éptôpôv 057w; si ne peut; «p5; 75v

KA aipIOptàr , ami si 01’ Ford; 717:5; 75v A1

dptûpév. Erre: dép: un) si; il; 75v 73700,11va
«Pô; in 759 îflopt’l’àl’l sans; aimant; a; tinti-

,14on 71”35; Éviter-rat; "Il; iwopt’vauç’ inlv tipi: si;

Ê BH payai; 795; 757 EK cipzôluàv’l 057m 5 Brvrp5ç

se , sunt autem et Ex, 1A, A2 numeri æ-
quales inter se, et est æqualis multitudo ip-
sarum DE , HQ , 9P unitatum multitudinî
ipsarum EX , RA , AZ numerorum; crit igitur
ut BH unitas ad Il numerum ita HG unitas
ad KA numerum, et OP unitas ad Az nume-
rum. Erit igitnr et ut unus antecedentium ad
unum consequentium ita omnes autoceden-
tfiad omnes consequcntes; est igitur ut DE

Puisque l’unité A mesure le nombre Br autant (le fois que A mesure El,
il y aura dans Br autant d’unités, qu’il y a dans Ez de nombres égaux à A.
Partageons Br en ses unités BH, He, or, et partageons El en nombres égaux
à a, et que ces nombres soient en , RA, A2 ; la quantité des unités EH,
ne, er sera égale a la quantité des nombres en, 5A, AZ. Puisque les unités
BH, ne, or sont égales entr’elles , que les nombres 15K, 1m, Al sont égamt
entr’eux, et que la quantité des unités EH, He, er est égale à la quantité des
nombres Etc, RA, A2, l’unité BH sera au nombre en comme l’unité ne est au

nombre 1m, et comme l’unité et" est au nombre Al. Donc un antécédent
.sera à son conséquent comme la somme des antécédents: est à la somme
des conséquents (I2. 7); donc l’unité 3H est au nombre EK comme Br est
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75v E2. In (Fi in! pavais-rif Alpcvdh, 5
Il EK ciptepôç 7:; A 45919,14? in" alpin ai; si A

i B S Ï S V ’ B Bpeut: 7rpoç 70v A apthtov sont; o Br me; 7cv
EZ’ ladin; tripot si A perd; 75v A &pI9p5v5 pet-qu?

nul 5 Br 757 E2. Oflep Un «MEN.

rIPOTAEIE Iç’.

liais «No cimentai 7reÀÀ17rAaflu’y7tç influa;

A: 9 N astatuai 7nd? si 7ty5,u.w°t i5 mon» t’a-o: émoi-

Aotç écora-au.

Enterrer No dptôpoi si A, B , Inti 5 ,uiv A

q r t ; e t7cv B «ananas-tatas; 7cv r statu-70, a à B

tu

la

sa

unitas ad Ex numerum ita Br ad In. Æqualis
autem BH unîtes ip5i A- unilati, ipse vero SE

numerus ipsi A numero ; est igitur ut A unitast
ad A numerum iman: ad El; æqualiter igitur
unitas ipsum A numerum metitur ac BDipsutn
22. Quod oportebat ostenderc.

PROPOSITIO XVI.

Si duo numcri multiplicantes sesc faciunt
aliquos 3 facti en ipsis æquales inter se erunt.

Sint duo numeri A , B , et A quidem ip-
sum B multiplicans ipsum r faciat , ipse vero B

9H

757 A woAÀavrAatflaim; 75v A rouis-w M70

Il Il a a l A.07: me; un" o r en,» A.

ipsum A mnltiplicans ipsum Afaciat; dico æ-
qualem esse r ipsi A.

a E2. Mais l’unité au est égale à l’unité A, et le nombre EK au nombre A;

donc l’unité A est au nombre A comme Br est à E2; donc l’unité A mesure
le nombre a autant de fois que Br mesure E2 (déf. 20. 7). Ce qu’il fallait
démontrer.

PROPOSITION. XVI.

Si (leur nombres se multipliant l’un et l’autre en produisent d’autres; les
nombres produits seront égaux entr’eux.

Soient les deux nombres A, n; que A multipliant B produise r, et que n
multipliant A produise A; je dis que r est égal à A.
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Emi flip I5 A 75v B woÀÀawÀarsaÉa-aç 75v r

, 9717011110!” 5 B tipi: 75v riant»? and 7d; 57 qui

Apoydd’uç. aneïd’i stati si E perd; 75v A (ipsa-

. t l l t t I A: [æ . s I il Cpar MTÆ 7st; tr nous paru a; 1013116 «pat sa E

i i P B N B ’Œ Bporcs; 701 A 4918p" par": sans o B 700 r-
ivaÀAa’tE âpre t’a-aime; si E perd; 75v B épissais

sans? mai 5 A 75v r. Nains, inti 5 B 75v A
woAÀamAana’a’atç 75v A munissant 5 A sipo: 75r

fimlfll

Quouiam enim A ipsum B multiplicans ip-
sum P feeit ; B igitur ipsum r metitur per
ipsas in A unitates. ’Metitur autan et’E uni-

tas; ipsum A numerum per ipsas in eo unitatcs ;
æqualiter igitur B unîtes ipsum A numerum
metitur ac B ipsum r ; alterne igitur Équaliter

E unitas ipsum B numerum metitur ac A ipsum
r. Bursus , quoniam B ipsum A multiplicans

b"!

A punis? and 7d; ir 7g; B parant. ans’i’d’i

suai si B pavai; 757 B and 7E; ir 11511:5 pariâtes

irisa; clips. si E [40955: 75v B ipsewiy pampa? suai

5A 75r A. 1015m; «il si E posai; 75v B ciptôfàv

jus-pt? mi 5 A 75v r- institut il": 5 A inti-repos
759 r, A sans? in; à”): Émis 5 r très” A.
0m? Un d’âges.

ipsum A fecit; ipse A igitur ipsum A meti-
tur per ipsas in B unitatcs. Metitur autem et
B unitas ipsum B per ipsas in eo unitates 5’ æ-

qualiter igitur B unilas ipsum B numerum me-
titur ac A ipsum A. Æqualiter autem! unîtes
ipsum B numerum metitur ac A ip3um r. Æ-
qualiter igitur A utrumque ipsarum r , A Ine-
titur; æqualis igitur est r ipsi A. Quod opor-
tebat ostendere.

Car, puisque A multipliant B a produit r; B mesure r par les unités qui sont.
en A (déf. 15. 7). Mais l’unité E mesure le nombre A par les unités qu’il c0n-

tient; donc l’unité E mesure le nombre A autant de fois que B mesure r; donc ,
par permutation, l’unité E mesure le nombre B autant de fois que A mesure r
(15. 7). De plus , puisque B multipliant A a produit A, A mesure A par les unités
qui sont en B. Mais l’unité E mesure le nombre B par les unités qu’il con-
tient; donc l’unité E meSure le nombre B autant de fois que A mesure A.
Mais l’unité E mesure le nombre B autant de fois que A mesure r ; donc A
mesure également r et A ; donc r est égal à A. Ce qu’il fallait démontrer.

i .
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nPorazts: Æ.

5.3.7 aijssBp5; No aipIBpotiç waÀÀatvrÂata-saia-atç

qui 7171;" si 7775pa7as 55 15757 757 :5757
550w: ’Aéyoy woÀÀmrAM-mdetïa’n.

Ap10p5ç 9.5.9 5 A No aiptOpati; 755c B, r
aroMatvrAats’saimç "il; A, E vrom’7aa’ A475» 57s

émir si; 5 B 7795; 757 r 057w; 5 A «p5: 757 B.

italN

au

PROPOSITIO XVII.

Si numerus duos numéros multiplicans l’a-

cit aliquos ,I facti ex ipsis eamdem rationem
habebunt quam multiplicati.

Numerus enim A duos numéros B , r mul-
tiplicans ipsas A, E facial. 5 dico esse ut B ad

r ita A ad B. *

mbp

Emi 75m 5 A 757 B. araAAatvrAata-m’mç 757 A

maros’nxw’ 5 B a’t’paa 757 A pas-pt? zanni. 7d; i7

7l; A pavaiJ’atç. Ms7paî’ d’5 zizi si Z panic 757 A

aipsBp57 scat-rai. qui; i7 1575 paréd’aç’ t’a-état a’t’pat

si Z pavai; 757 A aiptôp57 panas? sati 5 B 757 A°

in" ripa. si; si, Z panic "p5; 757 A dp10p57’

fi I t B t i B S l a ’ *«me; a B sipo; 707 A. Alu. 7a. dans. dis un a; si

Quoniam enim A ipsum B multiplicans.
ipsum A fecit; B igitur ipsum A metitur pet.
ipsas in A unitates. Metitur autem et Z unîtes-
ipsum A numerum per ipsas’in eo unitates;

æqualiter igitur Z unitas ipsum A numerum
metitur ac B ipsum A; est igitur ut z unitas
ad A numerum in B ad A. Propter eadem uti-

PROPOSITION XVII.

Si un nombre multipliant deux nombres en produit d’autres; les nombres
produits auront la même raison que les nombres multipliés.

Que le nombre A multipliant les nombres B, r produise les nombres A , a f
je dis que B est à r comme A est à E.

Car, puisque A multipliant B a produit A; B mesure A par les.ûnités qui
sont en A (défi :5. 7). Mais l’unité z mesure le nombre A par’les unités
qu’il contient; donc l’unité z mesure le nombre A autant de fois que B mesure
A; donc l’unité z est au nombre A comme B est à a. Par la. même raison,

7
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z payai; 7175; 757 A dptôptiy 537M; 5 r 7795;
7571? nazi si; 1p: r5 -B ’7rp5ç .757 A 7057M; 5 r

917:5; 757 53’ iyaÀAa’tf ëpd. 577i7 du: 5 B "p5;

757 r sans; 5 A 771:5; 757 E. 07:79 55h
977’547.

nPO’rAE’Iz "à.

I P I
Ea’tv Na àptôpoi «ptôpav 71m aroÀÀatarÀatnaÉ-

a. I I I ’ 5 A N57:77;; noms: 71m? as 727077770: cf ava-w un
:5757 5955077 7571741707 757; WOÀÀdwÂdd’IdÏC’dd’l.

A65 75? aijuepai a; A, B aipsôpa’7 7m: 757

3:»

US

que et ut Z unitas ad A numerum ila r ad B;
et ut igilur B ad A ita r ad B; alterne igitur
est ut B ad r ita A ad E. Quod oportebat os-
tcndere.

PROPOSITIO X’VI l l.

Si duo numeri numerum aliquem multipli-
cantcs faciunt aliquos ; facti ex ipsis et eam-
dem liabebunt rationern quam multiplicantes.

Duo enim numeri A, B numerum aliqucm r

il.
Î

r noAÀawÀaataia-awnç 755; A, E WOIQITŒU’ŒY’

Aigu 5’77 5075115; .5 A qui; 757 B 557w; 5 A

7rp5; 757 E.

multiplicantes ipsos A, B fadant ; dico eue
utA adBita A’ad B.

l’unité Z est au nombre A comme r est à E; donc B est a A comme r est
à sa; donc, par permutation, B est à r comme A est. à E (15. 7). Ce qu’il
fallait démontrer.

PROPOSITION XVII I. s
Si (leu! nombres multipliant un autre nombre en produisent d’autres; les

nombres produits auront la même raison que les multiplicateurs.

Que les deux nombres A, Bnmltipliant un nombre r«ptoduisent A, E;
je dis que A est-à B-comme A est à E
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15ml 702F 5 A 737 r WoÀÂd’ItÂdfleia’œ; 76v A

7re7roimu’ mil 5 1* citant 13v A woÀÀwrrÀuo-uicœc

757 A ruminant. Ami 7è cuirai N and) 5 r 73v
B vroÀÀuvrÀato-taÏa-nç ’rày E mWoimtw’ nipzôpôç

N 5 I’ «No épertoûç TOI); A, B noMœvrAatnainç

rot); A, E rancîmes" in" in à; 5 A qui;
Ter B «in»; 5 A 7,03; 75v E. 072p i921 63751:.

HPOTAEIE ’0’.

Et I s a x al [Â a. I e cau nec-api; mp1 [Mi un! 070v am: , a en

N I u ’ , ï xne vrparrou un: TlePTGU yrvâptro; 8,319140; In;

v n r a. I x l lerra: ne un ne faunin!) mu 7,34100 7no,qu»

3 fi t a t l a A: I x l x4949m,- xau un a in Tao 7rpw-rou un rampeau

, r a t a] a. A. s a. a tyuapwoç api [un me; p ne en cou huregou un

I ) iopina, ai TM’G’ŒPEÇ «papal chablant! irone".

Errata-av 11’064"; cipolin) àyéàoyoy ai A , B ,

A
B

un,

Quoniam enim A ipsum P multiplicaus ipsum
A fecit ; et F igitur ipsum A multiplicaus ipsum
A fecit. Propter eadem utique et F ipsum B
multiplicnns ipsum. I. fecit ; numerus utique r
duos numeros A, B multiplicans ipsos 13,8 fecit;
est igitur ut a ad B ita A ad E. Quod’oportebat

nstcndcrc. A

PROPOSITIO XIX.

Si quatuor numeri proportionalcs sont, ipse
ex primo et quarto factus numerus æqualis crit
ipsi ex secundo et tertio facto numero 5 et si

ipse ex primo et quarto factus numerus :2un-
lis est ipsi ex secundo et tertio , quatuor ’numeri

proportionalcs cruut.
Sint quatuor numeri proportionalcs A , B ,

:leb
T, A, à; 5 A 711:3; 75v B adret; 5 r "p3; Tir
A , a) 5 [Air A 1’39 A waÀAçwÀato’raia-a; Tôt E

P, A, ut A ad B ita F ad A, et A quidem
ipsum A multiplicans ipsum E faciat, ipse vero B

Puisque A mulipliaut r produit A , r multipliant A produit A ( 16. 7 ). Par la
même raison r multipliant B produit E; (loue r multipliant les deux nombres
A, B produit les nombres A, E ; donc A est à B, comme A est à 1-; (i7. 7 ). Ce
qu’il fallait démontrer.

PROPOSlTlON XlX.
Si quatre nombres sont-proportionnels , le nombre produit parle premier et par

le quatrième sera égal au nombre produit par le second et par le troisième,- et si
le nOmbre produit par le premier et par le quatrième est égal au nombre produit
par le second et pur le troisième , les quatre nombres seront proportionnels. i

Soient les quatre nombres proportionnels A ,13, r, A; que A soit à B comme r
53
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ami-rai , 5 Il B 73v r vroÀÂatvrAamaia-aç 737 Z

mairw Ài’yw 37: in: ion-lit 5 E au; Z.

b
a!

H

r

ipsum r multiplicans faciat ipsum Z 5 dico æqua-

lem esse E ipsi Z.

i 10 75:9 A 7h T rehaut-rageaient; 7m! H nom-m.

t q e x I . s HEau env o A 1’07 r waÀÀavrÀata-rata’et, 70v 7re-

, traina, 73v Il: A vraÀÀmrÀcwma’atç 7’09 E 7n-

7raimtw’ Éplepàç JE) 5 A No 541195406; 7m); r, A

flamandes-réez; nô; H, E maoïsme)” inw
tripe; à; ci 1’ 717:5; rôti A 637m: 5 H 793; ’riw E.

AM3 à? in r n93; 757 A 037m5 A me; 73v 8°
un) à; 4913 5 A vrpàç 76v B 057m5 H 7:96; 739 E.

nabi": , i7") Ê’A Tôt! 1’ noÀÀafiAata-raim; 737 H

vrmoiuxw , ÈME fuir un) a B 75v r woAÀamÀa-

nain-a; 7?» Z madrier No (lai dplepol a; A , B
aipiûflôv 11net 157 1’ woÀÀatvrÀata’ut’a-atwtç "à;

Ë, Z WMOHIIKÆU’H” in" d’un (il; 5 A qui; rèr

B cri-rai; il H «pi; 1’37 Z. Mimi [1.th nul ni; 5 A

vrpèç 759 B ode-ai; 5 H qui; ’rtiy E’ nul si; ripa

5 H 717:3; 737 E oiiruç 5 H795; Tir Zt 5 H à”):
vrpèç ÊnaiTepav 751:4 E, Z 76;: mirât! ixu Àéyoy’

’ a t i Nin; zip: 30’le o E un Z.

lpse enim A ipsum P multiplicans ipsum H ’
faciat». Et quoniam Aipsum F multiplicans ipsum

H fccit , ipsumveroA multiplicans ipsum Efecit;

numerus inique A duos numcros 1* , A multi-
plicans ipsas H , E fccit; est igitur ut 1* ad A

ita H ad E. Sed utr ad A ila AadB; et ut
igitur A ad B ita H adE.Rursus, quoniam A ipsum

r multiplicans ipsum H fecit , sed et B ipsum P.
multiplicans ipsum Z fecit ; duo utique numeri
A , B numerum aliquem F multiplicantes ipsos
H , Z receruut; cst igituriut A ad B ita H ad Z.
Sed et ut A ad B ila H ad B ; et ut igitur H ad E

ita H ad Z; ipse H igitur ad utrumque ipsorurn
E , Z eamdem habet ratiouem ; æqualis igitur

est E ipsi Z. ’

est à A; que A multipliant A produise E ,.et que B multipliant r produise z; je
dis que E est égal à z.

Que A multipliant r produise à. Puisque A multipliant r produit H, et que
A multipliant A produit E’, le nombre A multipliant les deux nombres r , A pro-
duit H, E; donc r est à A comme H est à 15(17. 7). Mais r est à A comme A est
à B; donc A est à B comme H est à E. De plus , puisque A multipliant r produit H,
et que B multipliant r produit z,- les deux nombres A, B multipliant qunom-
bre r produisent H , z (18. 7). Donc A est à B comme H est à z. Mais A est à B
comme H est à E ; donc H est E comme H est z,- donc H a la même raison avec
chacun des nombres E, z ; donc E est égal à z.
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5 1-1 717,15; 75r Z 5371»; 5 A 711:5; 75r B’ mû à;

à”): 5 A 795; 75r B «in»; 5 1’ 7175; 75r A. Omp

Un 9275:1.

HPOTAEIZ a".

t N a t a r I;- e c t a.En 7?"; apiol»: «rudoyer ara-tr , o une Twr
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A. Il v ’3’ N ’ t a. ( K NMir axpwr mon! 31 Ta: am) Tao luta-ou , 01 Tpexç

3 a t a I il Iapi par drummer warrant.
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Sit autem rursus æqualis 1-? ipsi z 5 dico esse

utAadBitaFadA.
Iisdem enim constructis, quoniam A ipsas

1’ , A multiplicans ipsas 1-1, E feeit; est igitur
ut 1’ ad A in H ad E. Æqualis autem E ipsi Z;

est igilur ut H ad E ila H ad Z. Sed ut H qui-
dem ad E ila 1’ ad A; et ut igitur F ad A ila

H ach. Ut autem H ad Z ita A ad B; et ut
igitur A ad B ila 1’ ad A. Quod oportebat os-
tendere.

PROPOSITIO XX.

Si tres numeri proportionales sunt , ipse et
extremis æqualis est ipsi ex medio ; si autem
ipse ex extremis æqualis est ipsi ex media , tres
numeri proportionalcs erunt.

Sint tres numeri proportionalcs A , B , r,
ut A ad B ila B ad F; dico ipsum ex A , 1’ requa-

lem esse ipsi ex B.

De plus , que E soit égal à z; je dis que A est à B comme r est à A.

Faisons la même construction. Puisque A multipliant les nombres r, A produit
H , E; le nombre r est à A comme H est à E. Mais E est égal à z; doue H est à E
comme H est à z. Mais H est à E comme r est à A (t8. 7) ,’ donc r est à A comme H
est à z. Mais H est a z comme A est à B; donc A est à B comme r est à A. Ce qu’il

fallait démontrer. -

PROPOSITION XX.
I

Si trois nombres sont proportionnels , le produit des extrêmes est égal au
quarré du moyen; et si le produit des extrêmes est égal au quarré du moyen ,

les trois nombres seront pr0portionnels.
Soient A, B, r trois nombres pitOportionnels ; que A soit àAB comme B est à r,-

jie dis que le produit des nombres A , r est égal au quarré de B.



                                                                     

i
4m LE SEPTIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTs-D’EUCLIDE.

laie-95) 759 75? B in; 5 A’ in" cipal. ai; 5 A

. t t fi t t t I a! a a.ripa; 75r B auna; a A wpoç Ter 1" o capa. Il: un
A, 1’ in; inl 1:53 in 75r B, A. O fi En 75r

u s x c. a t a. a! t a aB, A me; un; Trp me nu B’ tu; 7cm o B 7p
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i’A

Ponatur enim ipsi B æqualis AÎ; est igitur ut,

A ad B ita A ad 1’; ipse igitur ex A , r æqualis

est ipsi ex B, A. lpse autem ex B, A æqualis
est ipsi ex B; æqualis enim B ipsi A; ipse igitur
ex A , 1’ æqualis est ipsi ex B.

w

lb1.l

and hi 5 in 75r A, 1’ in; 5’570 ré; aîrrà

7517 B’ A575) 511 inir 15; 5 A 795; 75r B 5515; 5

B ripé; 75r 1’.

En) 7d!) 5 in unir A , 1’ in; ici-ri 71,5 «:in 755

B, 5 Aï 557:5 roi; B in; 753 («W55 var B, A-

inrr ripa. à; 5 A n95; 75r B 557w; 5 A 7rp5; 75r
1’. les; «N 5 B 1’53 A’ 507w d’9: ai; 5 A mais" 75r

B 057m; 5 B rrptiç 1’51 1’. 0m? ide: Nier.

Sed et ipse ex A , 1’ æqualis sit ipsi ex B;
dico esse ut A ad B ita B ad 1’.

Quoniam enim ipse ex A , 1’ æqualis est ipsi

ex B, ipse autem ex B æqualis ipsi ex B , A;
est igitur ut A ad B ila A ad 1’. Æqualis autem

B ipsi A; est igitur ut A ad B ila Bud 1’. Quod

oportebat ostendere.

Que A soit égal à B; A sera à B comme A est à r ; donc le produit des nombres
A, r est égal au produit des nombres B, A ( 19. 7 ). Mais le produit des nombres
B , A est égal au quarré de B,- parce que B est égal à A ; donc le produit des
nombres A , r est égal au quarré de B.

Mais que le produit des nombres A , r soit égal au quarré de B ; je dis que

A est a B comme B esr in. ’
Car puisque le produit des nombres A , r est égal au quarré de B ,. et que le

quarré de B est égal au produit des nombres B , A ; le nOmbre A est à B comme

A est à r (19. 7). Mais B est égal a A; donc A est à B comme B est a r. Ce
qu’il fallait démontrer.



                                                                     

LE SEPTIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE. 421

up OTA’EIE mi. .

a î l a x A. î î t IO: lÀdxla’TOI 1919,45: TU? 75r 10707 A57!»

A a t t5x5r’rwr 5.5751; fü’TpOtM’l ne; 75r cuis-in A575r

.nl l a I N I t r t eexor’ruç 15:21;, 5 T! pure" 75r ruilant, un 5

B I l à Inanar Tor eÂdTTm’d.

t a I a t a. t a iErreur gap lÀetXla’TOI 11919,55: var 75r curer
aber Ëxérraw 757; A , B , 5i1’A , E2; A5750 57;
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PROPOSITIO XXI.

Minimi numeri ipsorum eamdem rationem
habentium cum ipsis metiuntur æqualiter ces
eamdem rationem habentes , et major majorem,
et miner minorem.

Sint enim minimi numeri FA, raz ipsorum
eamdem rationem habentium cum A , B 5 dico
æqualiter FA ipsum A metiri ac EZ ipsum B.

I

I E62O 1’A Mir 75:7 A 55x in: pipit. El 7d? durat-

75r, :WÜ’ real 5 El à”): 753 B ni. attirai pipi

inlr clamp 5 1’A 755 A- 5m ripa inir Ër 7:5 1A

’4an 753 A, 75516755 in: ami ir au; E2 ,ut’pn

755 B. Arppria-Ôœ 5 En 1A Cl; vrai. nil A p.59»

ni. 1’1-1, HA, 5 «N filai; rai. 756 B [pipa 1’55 156,

92’ 55’741 (N leur 75 anima; 75r 1’11 , HA 75

amies: 75r E6, 62. Rai inti in: ci 1H , HA

lpse 1’A enim ipsius A non est partes. Si
enim posaibile , sit 5 et EZ igitur ipsius B eædem

partes est quæ FA ipsius A 5 quot igitur surit
in FA partes ipsius A , lot surit et in E2 partes
ipsius B. Dividatur FA quidem in ipsas ipsius A

partes 1’11 , HA, ipse vero BZ in ipsas ipsius
B partes ne, oz ; erit utique æqualis multitudo
ipsarum PH , HA multitudini ipsarum ne, oz.

PROPOSITION XXI.

Les plus petits nombres de ceux qui ont la même raison avec eux mesurent
également ceux qui ont la même raison avec eux , le plus grand le plus grand ,
et le plus petit le plus petit.

Que ru , E2 soient les plus petits nombres de ceux qui ont la même rai50n avec
A , B 3 je dis que TA mesure A autant de fois que EZ mesure B.

Le nombre ru n’est pas plusieurs parties de A; car, que cela soit, s’il est
possible; E2 sera les mêmes parties de B que TA l’est de A (déf. no. 7 ). Il y aura
donc dans ru autant de parties de A qu’il y dans El de parties de B. Partageons
1A en parties de A, et que ces parties soient rH, HA,- et E; en parties de B, et
que. ces parties soient se, ez. Le nombre des parties 1H , HA sera égal au nombre
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Et quoniam æquales FH , HA sunt inter se ,
sunt autem et E6 , 62 numeri inter se æquales ,
et est æqualis multitude ipsarum FH , HA mul-

titudini ipsarum ne, 92; est igitur ut FH ad
1:6 ita HA ad 62; crit igitur et ut unus antcce-
dentium ad uuum cousequeulium , ita omnes

A

B

r regs
. Ë... .2.

y v C 1 tiwapirouç’ la?" apr: w; a 1H ripa; 75r E6

B l Ü.5515); 5 FA mp5; 75r EZ’ ai 1H, E6 «par. 757;

î N ’ Il. I B B Q I IlTA, E2 tr 7g» carrai A575: 515w , Mat-nove; ont;

( d Cdéfinir, 5’th mrévort urr5zetr’mr yup a: TA ,

a 7 t I s l aEl Mixte-rot sur 75r azurer Àoyor exoz’Twr 15-,

75?? 55x ripa pipit inir 5 FA 75:7 A’ pipo; cipat’

antecedentes ad omnes conséquentes ; est igitur

ut PH ad Be ita FA ad E2; ipsi FH,EO igitur cum

ipsis FA , El in eadem ralione suut , minofis
cxistentes ipsis , quod est impossibile ; ponuntur
enim FA, E2 minimi ipsorum eamdem rationem
habentium cum ipsis; non igitur partes est FA

un) a El "a B çà 46134 papa; 3513),: 3m!) a rA ipsius A; pars igitur 5 et EZ ipsius B eadem
7.05 A. jazz" au a n; 75,. A [un-9.711) 5 El pars est que: FA ipsius A ; æqualiter igitur FA

75r B. Omp 5&1 ûîfau. ipsum A mollît" ac EZ ipsum B. Quod oporte-
bat ostendere.

des parties E0, 92; et puisque les parties 1H, HA sont égales entr’elles , que
les parties E6, 62 sofit aussi égales enlr’elles , et que le nombre des parties
rH, HA est égal au nombre des parties se, et; la partie rH est à la partie se
comme HA est à 62; donc un des antécédents sera à un des conséquents comme
la ’somme de tous les antécédents est à la somme dei tous les couséquents (12. 7) 5

donc rH est à E6 comme 1’A est à El ; donc les nombres PH , Be sont en même
raison que les nombres 1’A , El qui sont plus petits que ces derniers , ce qui’est

impossible; car on a supposé que 1A, El sont les plus petits nombres de
ceux qui ont la même raison avec eux; donc FA n’est pas plusieurs parties
de A. Donc il en est une partie ; mais EZ est la même partie de B que TA l’est
de A; donc rA mesure A autant de fois que E2 mesure B. Ce qu’il fallait
démontrer. -
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PROPOSITIO XXII.

Si sunt tres numeri , et alii ipsis æquales mul-
titudine bini sumpti et in eâdem raüone , sil:

autem perlurbata eorum proportio 5s et ex æquo
in eadem ratione erunt.

Sint tres numeri A , B , P , et alii A , E, Z, ipsis

æquales multitudine bini sumpli et in eâdem
ratione , sit autem perturbata eorum ploportio ,

utA quidem ad B ita E ad z, ut B vero ad r
ila A ad E; dico et ex æquo esse ut A ad P in A

ad Z.

ç

"lu

nib
N

Eml 7&9 in" (à; 3 A vrpôç 70v B 0370; 5 E

s i Ü Il 9 Il N ’ a N ’wpoç 701 2’ o 1P: tu TŒV A, Z un; un: 7p en
75v B , E. Hall" , bru, Ërnv à; Ê B wpèç vêt! T

cérat; 5 A qui; 723v 15’ 5 cipal. Ë); 1&3 r, A in;

Quoniam enim est ut A ad B ita E ad z;
ipse igitur ex A , z æqualis est ipsi ex B , E.
Rursus , quoniam ut B ad P ila A ad E; ipse
igitur ex 1*, A æqualis est ipsi ex B , E. 0.5-

PROPOSITION XXII.
Si l’on a trois nombres et autant d’autres nombres , si ces nombres pris deux

à deux sout en même raison, et si leur prOportion est troublée, ces nombres
seront en même raison par égalité.

Soient A, B, r trois nombres, et autant d’autres nombres A,E, z; que ces
nombres pris deux à deux soient en même raison , et que leur proportion soit
troublée ; c’est-à-(lire que A soit à B comme E est à z , et que) soit à r comme
A est à E; je dis que par égalité A est à r comme A est à z. .

Car puisque A est à B comme E est à z , le produit des nombres A, z est égal
au produit (les nombres B , E, (19. 7 ). De plus , puisque B est à r comme A est
àE; le produit des nombres r , A est égal au produit des nombres B , E. Mais
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lier-mur WPÔTOI api; êÀÀüÀouç épand ci

si a. t
A, Bi A57» on ai A , B (nipperai n’a un TGV

9 t I n I I aucor-or A0707 ixov-rœy nous.

3h

tensus est autem et ipse A, z œqualis ipsi et
B , E; et ipse ex A, z igitur æqualis ipsi ex
r, A; est igitur ut A ad F ila A ad Z. Quod opor-
tebat ostendere.

PROPOSITIO XXlll.

Primi inter se numeri minimi mut corum
eamdem rationcm habcnlium cum ipsis.

Sint primi inter se numeri A , B ; dico ipso:
A, B minimes esse carum eamdem rationaux
habeutium cum ipsis.

au

"i

D

il!

Bi 7è,» wifi ici-errai d’un; Tôy A, B buir-

a t L! n. r n z Il nconç’ ŒPIÜIÆDI a? ne une; 7mn» w"; rot; A , B.

Brume ai F, A.
z

Si eninÜn , erunt aliqui ipsis A, B minore!

numeri in eadem ratione existentes cum ipsis
A, n. Sint r, A. .

on a démontré que le produit des nombres A, z est égal au produit des nombres
B , E ; donc le produit des nombres A , z est égal au produit des nombres r , A 5
donc A est à r comme A est à z ( :9. 7). Ce qu’il fallait démontrer. i

PROPOSITION XXIIL

Les nombres premiers entr’eux sont les plus petits de ceux qui ont la même
raison avec eux.

Que A, B soient des nombres premiers entr’eux; je dis que les nombres A,B
com les plus petits de ceux qui ont la même raison avec eux.

Car s’ils ne le sont pas , il y aura des nombres plus petits que A, B qui
auront la même raison avec A , B. Que ce soient r, A.

-- .A-
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l V l
E et”: "à; A, B lue-psi", vipéreau; un; «p0;

î, V&MiMuç, 57np inir èNm’roy’ otite apex novera:

sa ’ t 5 3 aau"; un A, B imitera"; 1,310,140: et 757 dans
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Et quoniam minimi numeri eorum eamdem
rationem habentium meliuntur mqualitcr ipsos
eamdem rationem habeutes , et major majorent ,

et miner minorem , hoc est, et antecedcns ante-

cedentcm , et conscqucns consequentem; æquç-
liter igitur P ipsum A metitur ac A ipsum B.
Quoties autem P ipsum A metitur , tot unitates

sint in B; et A igitur ipsum B metitur per
unitales qua: in B. Et quoniam r ipsum A me-
titur per unitates quæ in B 5 et B igitur ipsum
metitur per unitates que: in P. Pro ter eadem
utique et B ipsum B metitur per unitates quæ
in A ; ipse B igitur ipsos A , B metitur , primos
existentes inter se , quod est’impossibile; non

igitur erunt aliqui ipsis A , B minores numeri in
eâdem rationc existentes cum ipsis A , B 5 ipsi

A, B igitur minimi sunt eorum eamdem ratio-
nem habentium cum ipsis. Quod oportebat os- Q
tendere.

Puisque les plus petits nombres de ceux qui ont la même raison avec eux
mesurent également ceux qui ont la même raison (21. 7), le plus grand le plus
grand , et le plus petit le plus petit, c’est-à-dire, l’antécédent l’antécédent, et le

conséquent le conséquent ; le nombre r mesurera le nombre A autant de fois que
A mesurera B. Qu’il y ait dans E autant d’unités que r mesure de fois A; le
nombre A mesurera B par les unités qui sont en E. Mais r mesure A par les unités
qui sont en B ; donc le nombre E mesure A par les unités qui sont en r. Par la
même raison , B mesure B par les unités qui sont en A; donc E mesure les

l nombres A, B qui sont premiers entr’eux , ce qui est impossible; donc il n’y a
point de nombres plus petits que A , B qui ayent la même raison avec les
nombres A, B; donc les nombres A , B sont les plus petits de ceux qui ont
la même raison avec eux. Ce qu’il fallait démontrer.

54

’ .
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i

PROPOSITIO XXIV.

Minimi numeri carum eamdem rationem
habentium cum ipsis , primi inter se sunt.

Sint minimi numeri eorum eamdem ratio-
nem lIabentium cum ipsis A, B; dico A, B
primos inter se esse.

Si enim non sunt primi inter se A, B, metietur
aliquis ipsos numerus. Metiatur, et sitI’. Et quo-

ties P quidem ipsum A metitur, tot unitates ’sint

in A , quoties vero P ipsum B metitur, tu: uni-
tntcs sint in B.

"l

ltfi ID

Kari in) 5 r 75v A pupe? nitrai rai; 5:! A
pouid’ar 5 r ips: 75r A vroMatwAaaéa-at; 75r A

vrtvroinu. Ami 7è aérai «N un) 5 r 75V E mA-

AMrAamaintc 757 B vrwmimuy’ dprôpàç N5 r

No ciptûpoû; 705; A , E womrrÀana’taç TOI);

Et quoniam P ipsum A metitur par unitates
quæ in A ; ipse r igitur ipsum A multiplicans
ipsum A fecit. Propter eadem nuque et r ipsum
B multiplions ipsum B fecit; numerus igitur P
duos numerus A, E multiplicans ipsos A, B

m

PROPOSITION XXIV.
Les plus petits nombres de ceux qui ont la même raison avec eux , sont

premiers entr’eux.

Que A , B soient les plus petits nombres de ceux qui’ont la même raison avec
eux ; je dis que les nombres A, B sont premiers entr’eux.

Car si les nombres A, B ne sont pas premiers entr’eux , quelque nombre les
mesurera. Que quelque nombre les mesure , et que ce soit r. Qu’il y ait dans A
autant d’unités que r mesure de fois A , et qu’il y ait dans E autant d’unités que

r mesure de fois B.
Puisque r mesure A par les unités qui sont dans A , le nombre r multipliant

A produira A. Par la même raison , r multipliant E produit B; donc le nombre
r multipliant les deux nombres A, E produira A, B 5 donc A est à E comme A est

q-.d
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IIPOTAEIE 5:5.

Bâr N0 aipIOptai wpaîrot 7rp5ç 530.10.00; d’un,

5 Tir Éva: aôrôr lampé) épiage); 7rp5; 75r honnir

wpôro; insu.
Enmmr N0 cipiôptoi "père: 7rp5ç aiMiiMuç

ai A, B, Tir d’5 A pnpti’m 1-1; épiai; 5 fr

767w 51: me) ci B , P7410570: orpin; 50001100; flair.

)

fecit; est igitur ut A ad B ita A ad B; ipsi A ,
B igitur cum ipsis A , B in eadem ratione sunt’,

minores existentes ipsis , quad est impossibile 5
non igitur ipsas A , B numeros numerus aliquis
metietur ; ipsi A , B igitur primi inter se sont.
Quod oportebat ostendere.

PROPOSITIO XXV.

Si duo numeri primi inter se surit, nu-
merus unum eorum metiens ad reliqunm pri-
mus crit.

Sint duo numeri primi inter se A , B, ipsum
autem A metiatur aliquis numerus P; dico et
ipsas B , r primos inter se esse.

en

ln.l.

Bi 7aip pas; tic-tr ai B, r WPÜTOI vrp5; aimi-
Âouç, [nuptial ne cri-rot); cipIOpuiç. Mt-rpu’rw,

un) ivre 5 A. Rai inti 5 A 75r r parmi, 5 d’à

Si enim non sint B , 1’ primi inter se ,Imetie-

tur aliquis ipsas numerus. Metiatur, et sit A.
Et quoniam A ipsum I’ metitur , ipse autem r

à B (I7. 7); donc les nombres A , E ont la même raison que les nombres A, a,
qui sont plus petits qu’eux, ce qui est impossible; donc quelque nombre ne
mesurera pas les nombres A, B; donc A, B sout premiers entr’eux. Ce qu’il

fallait démontrer. g
PROPOSITION XXV.

Si deux nombres sont premiers entr’eux , le nombre qui mesure l’un d’eux
sera premier avec l’autre.

Que les deux nombres A , B soient premiers entr’eux ; et que quelque nombre
r mesure A; je dis que B, r sont premiers entr’eux.

Car que E, r ne soient pas premiers entr’eux, quelque nombre les mesurera 3
que quelque nombre les mesure, et que ce soit A. Puisque A mesurer , et que
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arAaméa-a; 75r A roui-m. A570 5’71 ai r, A
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a.

en

F1

ipsum A metitur ; et A igitur ipsum A metitur.
Metitur autan et ipsum B ; ipse A igitur ipsos
A , B metitur, primos existentcs inter se , quad
est impOSsibile ; non igitur ipsos A , B numeros
numerus fliquis melietur ; ipsi r, B igitur primi
inter se sunt. Quod oportebat ostenderc.

P R0 POSITIO XXVI.

Si duo numeri ad aliquern numerum primi
sunt, et ipse ex ipsis factus ad cum primas
crit.

Duo enim numeri A , B ad aliquem numerum

r primi sint , et A ipsum B multiplicans ipsum
A faciat; dico r , A primes inter se esse.

D

tu

N

Bi ydp 5d si"! ai T, A "pif-roi orpin Jami-
Aouç, perpétra 11; 705; r, A’ cipIOpu’ç. Me-

. TPtiTU, tu) écru 5 E. Rai in!) ci 1’, A «paîtra;

Si enim non sint r, A primi inter se, metietur
aliquis ipsos 1’, A numerus. Metiatur , et sit B.

Et quoniam P , A primi inter se saut , ipsum

r mesure A , lenombre A mesurera A. Mais il mesure B ; donc A mesure A , B qui
sont premiers entr’eux , ce qui est impossible (déf. 12. 7); donc quelque nombre ne
mesurera pas A , B; donc r, B sont premiers entr’eux. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XXVI.
Si deux nombres sont premiers avec quelque nombre , le produit de ces deux

nombres sera un nombre premier avec ce nombre.
Que les deux nombres A , B soient deux nOmbres premiers avec quelque

nombre r, et que A multipliant a fasse A ; je dis que r, A sont premiers entr’eux.
Car si r , A ne sont pas premiers entr’eux , quelque nombre mesurera r, A. Que

quelque nombre les mesure, et que. ce soit B. Puisque r, A sont premiers entr’eux,
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autem P metitur aliquis numerus B; ipsi B , A
igitur primi inter se surit. Quoties autem B ipsum
A metitur, tot unitales sint in Z; et z igitur ipsum

A metitur per unitatcs quæ in B ; ipse B igitur
ipsum Z multiplicans ipsum A fecit. Sed et A
ipsum B multiplicans ipsum A fecit; æqualis igi-

tur cstipse ex B, z ipsi ex A , B. Si autem ipse ex

extremis æqualis est ipsi ex mediis , quatuor
numeri proportionales surit,- est igitur ut B ad
A ita B ad Z. lpsi autem A , E primi, ipsi vero
primi et minimi , minimi autem numeri ipsorurn
eamdem rationem habentium cum ipsis metiun-
tur æqualiter ipsas eamdem rationem habentes ,
et major majorem, et miner minorem , hoc est ,

et antecedens antecedentem , et consequens
consequentem; ipse B igitur-ipsum B metitur.
Metitur autem et ipsum 1’; ipse B igitur ipsas

B , F metitur primos existentes inter se , quod
est impossibile. Non igitur ipsos r , A numeros

numerus aliquis metietur; ipsi r, A igiturprimi
inter se surit. Quod oportebatrostendere.

et qu’un nombre B mesure r, les nombres B , A seront premiers entr’eux (25. 7 ).
Qu’il y ait dans z autant d’unités que E mesure de fois A ; le nombre z
mesurera A par les unités qui sont dans B ; donc E multipliant z produira A. Mais
A multipliant B produit A; donc le produit de B par z est égal au produit de
A par B. Mais lorsque le produit des extrêmes est égal au produit desmoyens,
les quatre nombres sont proportionnels ( 19. 7); donc B est à A comme B est à z.
Mais les nombres A , B sont premiers entr’eux ; et les nombres premiers entr’eux

sont les plus petits de ceux qui ont la même raison avec eux (25. 7), et les
nombres qui sont les plus petits de ceux qui ont la même raison avec eux,
mesurent également ceux qui ont la même raison ( a I. 7 ), le plus grand le plus
grand , et le plus petit le plus petit, c’est-à-dire l’antécédent l’antécédent , et

le conséquent le conséquent; donc E mesure B ; mais il mesure r; donc E
mesure les nombres B , r qui sont premiers entr’eux , ce qui est impossible. Donc
quelque nombre ne mesurera pas r,A; donc r, A sont premiers entr’eux.
Ce qu’il fallait démontrer.
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I I"d’1.

sur l)

PR OPOSITIO XXYII.

Si duo numeri primi inter se sont , ipse ex
une ipsarum factus ad reliquum primus crit.

Sint duo numeri primi inter se A , B, et A
se ipsum multiplicans ipsum r faciat 5 dico P, B
primos inter se esse.

mirât. 7:51: TIF -A 7:0; 5 A. Rail irai 0iA , B

rrpâirot rrp5; imine; titrir , in; Pi 5 A 71,3 A°

t r il n t r I a l .aux: tu A, B capa: rrpa-ror rrpoç dÂÀnÂOUÇ star
ixérspoç sipo: 75r A, A rrp5ç 75r B rrpÆ-roç 50’11”

tu!) 5 in 75r A , A sipo: ytrépcroç rrp5; 75r B
rrpâi’roç insu. O 55 à: 757 A, A 7tro’pwê; âpre-

l a c e ’ x! a. t a Ipar en" 0 I” 01 r, B 4p: rrpœ’ro: arpoç alita-
Aouç ricin. Ornp 5&1 5:75:11.

ib

Ponamr enim ipsi A æqualis A. Et quoniam
A , B primi inter se surit, æqualis autem A ipsi

A; et A, B igitur primi inter se surit; uterque
igitur ipsorum A, A ad B primus est; et ipse
ex A, A igitur factus ad ipsum B primas crit. lpse

autem ex A , A factus numerus est P; ipsi P,
B igitur primi inter se suut. Quod oportebat
ostendere.

PROPOSITION xxvn.

Si deux nombres sont premiers entr’eux , le quarré de l’un d’eux est premier
avec l’autre.

Que les deux nombres A , B soient premiers entr’eux , et que A multiplié par
lui-même produise r ; je dis que r , B sont premiers entr’eux.

Que A soit égal à A. Puisque A, B sont premiers entr’eux, et que A est égal à
A , les nombres A , B sont premiers entr’eux gdonc chacun des nombres A , A est
premier avec B ; donc le produit de A par A sera premier avec B (26. 7 ). Mais
le produit de A par A est r ;donc les nombres r, B sont premiers entr’eux. Ce
qu’il fallait démontrer.
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PROPOSITIO XXVIII.

Si duo numeri ad duos numeros , uterque ad

utrumque , primi suri! 5 et ipsi ex ipsis facti
primi inter se erunt.

Duo enim numeri A , B ad duos numcros
1’, A, uterque ad utrurnque , primi sint , et
A quidem ipsum B multiplicaus ipsum E facial; ,

ipse veto P ipsum A multiplicans ipsum Z faciat 3

dico E , Z primos inter se esse.

15ml 7&9 3147690; 7531! A , B qui; 1-3 v r

N I 9 n C ’ A: QI ’pr’roç cm, un a en un! A , B «par. parquera;
vrpàç 1-37 r 7,3570; ("un O «il in 75v A, B
7w0’mv5; in" 5 F: ai E, T d’un vrpôro: 793;

«influa; lia-1’. Ami 7è attirai. «N mi oi’ E, A

732570: qui; influa; "un. îxénpo; nife: «il

i t N I s x I s hr, A «po; var E «parc; zen-1° un; a tu un

Quoniam enim uterque ipsorum A , B ad 1’

primus est , et ipse ex A , B igitur factus ad 1*
primas crit. lpse autem ex A, B factus est E;
ipsi E, P igitur primi inter se surit. Propter
eadem ulique E , A primi inter se sunt 5 uter-
que igitur ipsarum r, A ad E primas est; et
ipse ex r, A igitur factus ad E primus crit.

PROPOSITION XXVIII.

Si deux nombres sent premiers avec deux autres, l’un et l’autre avec l’un
et l’autre , leurs produits seront premiers entr’eux.

Que les deux nombres A, B soient premiers avec les deux nombres r, A , l’un
et l’autre avec l’un et l’autre ; que A multipliantB produisez , et que r multipliant

A produise z ; je dis que les nombres E, z sont premiers entr’eux.
Puisque chacun des nombres A, B est premier avec r , le produit de A par B

sera premier avec r (26. 7 ). Mais le produit de A par B est E; donc les nombres
E, r sont premiers entr’eux. Par la même raison E, A sont premiers entr’eux ;
donc chacun des nombres r , A est premier avec E ; donc le produit de r par A
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Errata-av éprend N°3 71135701 74:5; intima;

l l
si A, B, nazi 5 A izu-roy rancunes-raire; 707

Ulm

h.

NID

N

r zani-ru , 737 «Tilt woAÀœwÀunaÉa-atç 757 E

fluai-m, 5 dl B iaurày [.903 woMawÀaa-uîa’atç

Ta]! A mutina , Tir «Il A «ahanerais-ct; 73v Z

rouira). A170 37: a? n r, E ml ai A, Z opalin:
717:5; imine; tic-t’y.

lpse autem ex 1’, A factus est z; ipsi E, 2
igitur primi inter se sunt. Quod oportebat os-

tenders. l
PROPOSITIO XXIX.

Si duo numeri primi inter se sint , et
multiplicans uterque se ipsum faciat aliquos ,
facti ex ipsis primi inter se emnt; et si ipsi a
principio factos multiplicantes faciant aliquos ,

et illi primi inter se erunt 5 et semper circa .
extremos hoc continget.

Sint duo numeri A , B primi inter se, et A
se ipsum multiplicans ipsum r faciat , ipsum

autem P multiplicans ipsum l facial, ipse autem
B quidem se ipsum multiplicans ipsum A faciat ,

ipsum vero A multiplicans ipsum z facial ; dico
et ipsas r , 2 etipSOs A , z primos inter se esse.

sera premier avec 12(36. 7). Mais le produit de r par A est z,- donc les nombres E , z
sont premiers entr’eux. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XXIX.
Si deux nombres sont premiers entr’eux , et si ces nombres étant multipliés

par eux-mêmes font des nombres, les produits de ces nombres seront premiers
entr’eux; et si les nombres proposés multipliant les produits font d’autres nom-"
bres , ces derniers seront aussi premiers entr’eux , et il en sera t0ujours ainsi

pour les derniers nombres qui auront été produits. l .
Que les deux nombres A , B soient premiers entr’ eux , que A étant multiplié par

lui-même fasse r, que A multipliantr fasse e , que B étant multiplié par lui-même

fasse A s que B multipliant A fasse z ; je dis une r. E et A 7 v mm antr’eur-
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ciel , mal 5 B Eau-:39 vroÀAamAaa-Icimç 78v A

maniant: si A , A ripa 717575: wpàç émailleur

driva in) ails No épatai ai A, I’ mais (No
éludant); rot); B, A dppârtpo: vrpàç irais-sport

arpôror’ nier me) 3 in mûr A, r 1p: garrigue;

7:95; var in 75v B , A 741576; i671. K4) in" 5
pèvîz’rôyA, 1’515, 5 d’à in TôvB,AtiZ’ oiE, Z

ripa. 7951-0: 717:6; intima; eis-in 07",) id" ûîfau.

nrorAztz X.
mir No cipaye) 7,95191 wpàç ciÀAtiAouç du,

un) rumyçrinpoç 717:5; ÉIÆI’HPOV .ad-ru"! 7113510;

incas nul icir nvapcpo’rtpoç 796; in: rirai
«67:59 vrpû-roç ï, uni si if &PXiÇ cipafipoî 79370:

795: aiÀAn’Aou; (corral.

Quoniam enim A , B primi inter se sunt, et
A se ipsum multiplicuus ipsum P fecit; ipsi P, B
igitur primi inter se sunt. Et quoniam 1’ , B
primi inter se sunt , et B se ipsum multiplicans

ipsum A fecit, ipsi P , A igitur inter se
sunt. Rursus , quoniam A , B primi inter se
sunt , et B se ipsum multiplicans ipsum A fecit 5

ipsi A , A igitur primi inter se sunt ; et quoniam
duo numdi A , P ad duos numerus B , A uterque

ad utramque primi surit; et ipse ex ipsis A , r
igitur factus ad ipsuniex ipsis B, Aprimus est. Et
est ipse quidem ex A , P ipse 1-1, ipse vcro ex B ,

A ipse Z ; ipsi E, Z igitur primi inter se sunt.

Quod oportcbat ostendere. i

PROPOSITIO XXX.

Si duo numeri primi inter se sunt , et uterque

simul ad utrumque corum primus crit ; et si
uterque simul ad unum aliquem eorum primus
est, et ipsi a principio numeri primi inter se
erunt.

Puisque les uombres.A, a sont premiers entr’eux, ct que A étant multiplié par

lui-même fait r , les ç
v e

sonrprermers entr’etïfiç, , p
r , A sont’premiers entr’eux.

il;.is.* inhmgmej ïLib-[les membres
Jçptrçauaëiçng. 7) ; et puisque r, B

:4 i I
Gaïa SÉntpr Wêtre ténu-fiant, et

que B multiplié par lui-même a fait A, les nombres A, A sont premiers entr’eux.

Mais les deux nombres A, r sont premiers avec les deux nombres B, A, l’un
et l’autre avec l’un et l’autre; donc le produit de A par r est premier avec le
produit de B par A (28. 7.) Mais le produit de A par r est E , et le produit
de B par A est z. Donc les nombres E , z sont premiers entr’eux. Ce qu’il fallait
démontrer.

PROPOSITION XXX.

Si deux nombres sont premiers entr’eux , leur somme sera un nombre premier
avec chacun d’eux; et si leur somme est un nombre premier avec chacun d’eux,
les deux nombres proposés seront premiers entr’eux.

55
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iminpov 75v AB , Br vrpôrzi; in".
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Ei 73;: fui du wpëro: ai AB, Br api; Jot-
M’Asvçs, [surpaient ne "de AB, Br6 épelais.

lampai-ra, ml ivre! 5 A. Rai iml i A 31:17:13"

Componantur duo numeri primi inter se A! ,

Br; dico et utramque simul Ar ad utrumque
connu A8, Br primum esse.

Si enim non sint TA , AB primi inter se ,
metietur aliquis ipsas TA , An numerus. Melia-
tur , et sit A. Et quoniam A ipsos FA , A) meti-

tur ; et reliquum igitur Bi" metietur. Metitur
autem et ipsum 3A ; ipse A igitur ipsos A3, Br

metitur, primos existentes inter se, quod est
impossibile ; non igitur FA, A! numeros nume-

rus aliquis melielur; ipsi FA, AB igitur primi
inter se sont. Propter eadem utique et AP , P3
primi inter se surit; ipse FA igitur ad utrumque
ipsorum AB, Br primus est.

Sint et FA , A]! primi inter se; dico et A3 , Br

primes inter se esse. V
Si enim non sint primi A! , Br inter se , me-

tietur aliquis ipsos A! , 3P numerus. Metiatur,
et sit A. Et quoniam A utrumque eorum An,

Ajoutons les deux nombres premiers entr’eux A8, Br; je dis que leur somme
Al’ est un nombre premier avec chacun des nombres A8 , Br.

Car si les nombres rA, AB ne sont pas premiers entr’eux, quelque nombre mesu-
rera m, se. Que quelque nombre les mesure, et que ce soit A. Puisque A mesure
TA , se, il mesurera le reste Br ; mais il meSure BA ; donc A mesure AB , Br qui
sont deux nombres premiers entr’eux, ce qui est impossible; donc quelque
nombre ne mesurera pas les nombres m; As ; donc rA, AB sont premiers entr’eux.
Par la même raison Ar, r13 sont premiers entr’eux ; donc le nombre m est premier
avec chacun des nombres AB , Br.

De plus , que ne, AB soient premiers entr’eux ; je dis que se , Br sont pre-
miers entr’eux.

Car si AB , Br ne sont pas premiers entr’eux , quelque nombre les mesurera.
Que quelque nombre les mesure, et que ce soit A. Puisque A mesure chacun
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Errata «957e; ciptôpèç 5 A, nazi 73v B ,wi pu-

79u’7w N’y!» 371 si B, A 795704 779i); chahuta;
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m

Br metitur; et totum igîlur FA metietur. Metitur
autem et ipsum AB; ipse A igitur ipsos FA ,CAB’

metitur, primos existentes inter se, quod est
impossibile; non igitur ipsos AB, Br numeros
numerus aliquis metietur; ipsi AB , Br igitur
primi inter se sunt. Quod oportebat ostenderc.

PROPOSITIO XXXI.

Omnis primus numerus ad omncm numerum,
quem non metitur , primus est.

Sit primus numerus A , et ipsum B non me-
tiutur; dico B , A primes inter se esse.

sar
El 7&9 (si de" si B, A 795370: 795; oint»;-

Aouç , papion 7:; nui-rot); spam. Mt79u’7œ,

and in!» Ë l”. Karl irai 5 r 737 B lampai, 5 «N A

t i w f si A4 a il c a I7cv B au [LETPEI’ o 1* 194 79) A aux ter-ru o 1070;.

Kari ivre? 5 r 7nd; B, A 94:79:? ne) 75v A ripes

Si enim non sint B, A primi inter se , metietur

aliquis cos numerus. Metiatur, et sit r. Et quo-
niam F ipsum B metitur, ipse autem A ipsum B

non metitur 5 ipse P igitur cum ipso A non
est idem.’ Et quoniam r ipsos B, Aimetitur;

des nombres A8, Br, il mesurera leur somme rA. Mais il mesuge A13; donciA me-
sure rA , AB, qui sont premiers entr’eux, ce qui est impossible; donc quelque
nombre ne mesurera pas les nombres AB , Br ; d0nc A8 , Br sont premiers entr’eux.

Ce qu’il fallait démontrer. V
PROPOSITION XXXI.

Tout nombre premier est premier avec tout nombre qu’il ne mesure pas.

Soit le nombre premier A, et que A ne mesure pas B; je dis que a, A sont

premiers entr’eux. p
Car si B, A ne sont pas premiers entr’eux , quelque nombre les mesurera.

Que quelque nombre les mesure , et que ce sôit r. Puisque r mesure B , et que
A ne meSure pas B , le nombre r n’est pas le même nombre que A. Et puisque r
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et ipsum A igitur metitur primum existentem ,
non existons cum ipso idem , quod est impossi-
bilc ç non igitur ipsos B , A metietur aliquis nu-

merus; ipsi A , B igitur primi inter se sunt.
Quod oportcbat ostendere.

PROPOSITIO XXXII.

Si duo numeri sese multiplicanles faciant ali.
quem , cum vcro factum ex ipsis metiatur aliquis

primus numerus; et unum eorum qui a prin-
cipio metietur.

Duo enim numeri A , B sese multiplicantes
ipsum P fadant, ipsum autem P metiatur aliquis
primas numerus A; dico Aunum carum A , B

metiri. t
A, B 941796".

L-B

I’

A

t ETir 318:9 A ,wi pl’TPtl’TU , sa) in: 79579; 5 At

t i on t i I 9 I Ba: A, A «.91 amarre: 7:90; «Maître; un? un

N tu Üria-abusa A 757 r 94979" , nouons: parade; ur-

Ipsum enim A non metietur, et est primas A ;
ipsi A , A igitur primi inter se sunt. Et quoties A

ipsum P metitur , tot unitates sint in B. Et

mesure B, A, il ’mesure A qui est un nombre premier, quoique r ne soit pas
le même que A, ce qui est impossible; donc quelque nombre ne mesurera
pas B , A ; donc A, B sont premiers entr’eux. Ce qu’il fallait démontrer.

PRO,POSITION xxxn.

Si deux nombres se multipliant l’un l’autre font un nombre, et si quelque
nombre premier mesure leur produit, il mesurera un des nombres proposés.

Car que les deux nombres A, B se multipliant l’un l’autre fassent r , et que
quelque nombre premier A mesurer; je dis querA mesure un des nombres A, B.

Qu’il ne mesure pas A ; puisque A eSt un nombre premier , les nombres A, A
seront premiers entr’eux (5x. 7). Qu’il y ait autant d’unités dans E que A mesure



                                                                     

LE SEPTIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE. 43-7

A. 9’ l lTua-av 39 qui B. 15ml ouv 5 A vu r [1.27957 un:

N l
Tel; 37 79» E pavéôlaç ,5 A il): 70v E mua-nœ-

Iméca; ’ràv T maroiuuev. AÀMË puy nul 5 A 73v

1 9! wB vroÀÂemÂau-wîraç 7M r ’m’n’M’muv’ me; apr:

inlv 5 En. 75? A , E 75 En. 15v A , 8° ïc’rw alfa

l . là; 5 A «p3; 739 A 037:0; 5 B «po; 739 E. 0; Je

N ( l N t , I CA , A WPUTOI , a: û 7:94.379: un: Maximal , on

A: l l IÜ animato: papoue: 101.); 70v 451w A0701

Il a I fi t l xx0171; manu, a, me [affin TGV purent un

a l I q e I5 ËÀz’crwv 73v man-oyat, Tom-erra o n nou-

l QP379; 737 â7oâfll701 gal 5 251551970; 10v ewôyuor

l h N5 A 81’942 737 B pe’rpeï. Quais); à îezfopw a?!

u ) t l a l t a. t 1 .un un a A 7M 8,14» lui-w , 70v A pentue-u

l A. . il Fa A 5ch in: 7M A, B 149,7. 0m? où: JluEau.
Ü

nporAzlz Ày’.

I a x Q t I lAna; amen-o; 1918,40; une vrpwny me;
imagez? 5497"?!"th

z a t 1 I 1 t t qEn» finet-rag aptôpoç o At A170 on a Aura
mérou mû; ÉPIÛIAOIÎ perpeîîal.

quoniam A ipsum r melilur pet ipsas que: in E
unitatcs , ipse A igitur ipsum E multiplient];
ipsum F fecit. Sed quidem et A ipsum B multi-
plicans ipsum P fait; æqualîs igitur est ipse ex

A, E, ipsi ex A , B; est igitur ut A ad A îta
B ad E. lpsi autem A , A primi , ipsi vero primi
et minimi , ipsi autem minimi metiuntur æquo-
liter ipsos eamdem rationem habentes , et major
majorem , et mînor minorem , hoc est et ante-

cedens antecendentem, et conseqncns couse-
quentem 3 ipse A igitur ipsum B metitur. Simi-

liter utique ostendemus et si A ipsum B non
4 metitur , ipsum A mensurum esse 5 ipse A igitur

unum corum A, B metitur. Quod oportebat os-

tendere. .PROPOSITIO XXXIII.

Omnis compœitus numerus a primo aliquo

numero mensuratur.
Sit composîlus numerus A; dico ipsum A

a primo aliquo numero mensurari.

de fois r. Puisque A mesure r par les unités qui sont en E, le nombre A multipliant
la fera r. Mais A multipliant B fait r; donc le produit de A par E est égal au produit
de A par B ; donc A est à A comme B est à E (I9. 7 ). Mais A , A sont des nombres

l premiers , et les nombres premiers sont les plus petits ( 25.7 ), etles plus petits
nombres mesurent également ceux qui ont avec eux la même raison , le plus
grand le plus grand , et le plus petit le plus peut , c’est-à-dire l’antécédent
l’antécédent, et le conséquent le conséquent (21. 7); donc A mesure B. Nous

démontrerons de la même manière que si A ne mesure pas B , il mesureraA; donc
A mesure un des nombres A , B. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XXXIII.

Tout nombre composé est mesuré par quelque nombre premier. p
Que A soit un nombre composé 5 je dis queA est mesuré par quelque nombre

premier.
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B

Quoniam enim compositus est A, metietur
aliquis ipsum numerus. Metiatur , et sit B. Et si
quidem primus est B , factum erit proposilum.
Si vcro compositus , metietur aliquis cum nume-

rus. Metiatur , et sit P. Et quoniam P ipsum.
B metitlir , ipse autem B ipsum A metitur; et F
igitur ipsum A metitur. Et si quidem primus

sa

IH

723473; tir tin 75 immzûe’v’" si N niveau;

l s A. a t r tpan-Pneu Tl; auna capeyoit. Tenu-ru; in
gliycye’vnç immédiat: amena; 1-1; 7,35570;

t I Q "n N dnipzôlacç, 3; Mes-pneu TOI me iaurou, a; un)

Tôt A [LITPIiflL Ei 7èP nô noeud-iras , perpi-

t I t H v 6 a l? c3tout: 79v A aprflpoy ufltlpot up: pas , un a

, c ; 7 I a i l1 9 t"qui; vau iTtPOU Murray www, 072p un"

IN I N
dædvæ’rûfl iv cipxûluotç’ Mahaut; w; cipal. ripa:-

i l U N dva; ciplôpàçll, a; parfin: 7è? 71”30 saur-ou , a;

Ü a S 9 h- rnazi 75v A papaver. M’a; «pot, un Ta taud.

est P , factum crit propositum; si vero compo-
situs , metietur alluis ipsum numerus. Tali
utique factâ cousidcratioue , reliuquctur aliquis

primus numerus , qui metietur cum qui præ se

ipso , et qui ipsum A metietur. Si enim non
relinquitur , metientur ipsum A numerum infi-
niti numeri quorum alter altero miner est , quod
est impossible in numeris. Relinquetur aliquis
igitur primus qui metietur cum qui præ se ipso ,

et qui ipsum A metietur. Omnis igitur, etc.

Puisque A est un nombre composé , quelque nombre le mesurera (déf. 15.7).
Que quelque nombre le mesure , et que ce soit B. Si B est un nombre premier,
on aura ce qui est proposé; et si B est un nombre composé, quelque nombre le
mesurera. Que quelque nombre le mesure , et que ce soit r. Puisque r mesure
B , et que B mesure A , le nombre r mesurera A ; et si r est un nombre premier,
ou aura ce qui est proposé. Si r est composé , quelque nombre le mesurera;
d’après une telle considération , il restera quelque nombre premier qui me-
surera le nombre qui est avant lui, et le nombre A. Car s’il ne restait pas de
nombre premier, il y aurait une infinité de nombres qui mesureraientA, et
qui seraient plus petits les uns que les autres , ce qui ne peut pas arriver dans
les nombres (déf. a. 7 ). Il restera donc quelque nombre premier qui mesurera
le précédent, et le nombre A. Donc, etc.
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PROPOSITIO KXXIV.’

Omnis numerus vcl primus est, vol a primo
aliquo numero mensnratur.

Sit numerus A ; dico A vel primum esse , vcl

a primo aliquo mensurai-i.
Si quidem igitur prunus est A, factum eritpro-

posilum. Si vero compositus, metietur aliquis

cum primus numerus. Omnis igilur, etc.

PROPOSITIO XXXV.

Numeris dalis quotcumquc, invcnire mini-
mos connu eamdem ralioziclulmbcnlium cum eis.

Sint dati quotcuniqnc numeri A , B , F5 opor.

tet igitur invenire minimes carum eamdem
rationem lxabentium cum ipsis A , B , F.

[psi A, B, F enim vu] primi inter se surit,
vel non. Si quidem igitur A , B , P primi inter

PROPOSITION XXXIV.

Tout nombre est premier, ou il est mesuré par quelque nombre premier.
Soit le nombre A ; je dis que A est un nombre premier, ou qu’il est mesuré

par quelque nombre premier.
Si A est un nombre premier, on aura ce qui est proposé; S’il est composé,

quelque nombre premier le mesurera (55. 7). Donc, etc.

PROPOSITION XXXV.

Tant de nombres qu’on vomlra étant donnés , trouver les plus petits de ceux
qui ont la même raison avec eux.

Soient A, B , r tant de nombres donnés qu’on voudra; il faut treuver les plus
petits de ceux qui ont la même raison avec A , B, r.

Les nombres A , B, r sont ou premiers entr’eux , ou ne le sont pas. S’il sont
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A B rL.
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KOIYàV 1451751! 5 A, zizi Êaaixrç 5 A inde-roi! 75v

A, B , 1" Me’rplï, Tamil-nu perdis; imam-av iy’

innés-Ta» 759 E, Z, Ht lai inane; «in 75v E,

’ z , H guano? 7137 A, B, l” pupe? aunai Taie s’y

7,5 A linéal? si 15,2, H ripa 105; A, B, r
imbu; pszoUo’w’ si E , Z , H nife: Tait A , B , r

iy 753 1574; A571,» niai. A590 J’ai 571xaiiÀaÎxM-Tor.

Bi 7aip psi tien ai E, Z , H iAa’xw-ro: "il: 75v
aôrôv A5951! ixo’v’rm’ Toi; A , B , r, barrai

nué 759 E, Z, H Émission; cipaye) ir 7g;
crû-q; A5340 5’779; 707; A, B, r. Efde’dt’ si G) ,

K, A. bien site; 5 e T5! A [JITPIT un) induira;
vôy K , A ixéflpov 1’51 B , T. 0min; «Pi 5 e 751

A pet-psi", Toc-15111 perm; Écrans: i9 a"; M°

mi inénpoç à”): 7&9 K, A irais-spot 731 B , r

Si autem non; sumatur ipsorum A, B, P
maxima communis mensura A, et quotics A
uuumqucmque carum A , B , 1’ metitur , tot

unitates sint in unoquoquc carum E , 2 , H ; et
nunsquisque igitur E, z , H unumqucmque co-
rum A , B, 1’ melitur per unitales quæ in A;

ipsi B , z , H igitur ipsos A , B, F æqualitcr me-

tiuntur: ipsi E , Z , H igitur cum ipsis A , B, P
in eadem ratione sunt. Dico utique ct minimes.
Si enim non sunt E, z, H minimi eorum eam-
dem rationem habentium cum ipsis A , B , F ,
crunt aliqui ipsis E , z, H minores numeri in
eadem ratione existentes cum ipsis A, B, r.
Sint e , x , A ; æqualitcr igitur 0 ipsum A me-
titur ac uterque corum x, A utrumque corum
B, F. Quoties autem e ipsum A metitur, tot
uniates sint in M 5 et uterque igitur carum K , A

premiers entr’eux, ils seront les plus petits de ceux qui ont la même raison
avec eux (a5. 7).

S’ils ne le sont pas , prenons la plus grande commune mesure A des nombres A ,
B, r (5. 7), et qu’il y ait dans chacun des nombres E , z, H autant d’unités que A
mesure de fois chacun des nombres A , B , r. Chacun des nombres E , z , H mesurera
chacun des nombres A , B , r par les unités qui sont dans A ; donc les nombres E , z ,
H mesurent également les nombres A , B , r ; donc les nombres E , z , H sont en même

raison que les nombres A , B, r ( t8. 7 Je dis de plus qu’ils sont les plus petits.
Car si E, z, H ne 50m. pas les plus petits de ceux qui ont avec A, B , r la même
raison , il y aura quelques nombres plus petits que E, z , H qui auront la même
raisouavec A , B, r; que ce soient e, K, A; le nombre emesurera A autant de fois que
chacun des nombres K , A mesure chacun des nombres B, r (21 . 7). Qu’il y ait dans
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44!
utrumque eorum B , I: metitur per unitates quæ
in Et quoniame ipsum A metitur par uni-
tates quæ in M; et M igitur ipsum A metitur pcr
unitates quæ in 0. Propter eadem utique et M
utramque corum B , F metitur per unitates qua:

in ipsis K, A; ipse M igitur ipsos A, B, F
metitur 5 et quoniam a ipsum A metitur per
unitates quæ in M ; ipse a igitur ipsum M mul-
tiplicans ipsum A fecit. Propter eadem utique
et B ipsum A multililicans ipsum A feeit 5 æqualis

igitur est ipse ex B , A ipsi ex 9 , M , est igitur ut
B ad a ita M ad A. Major autem E ipso (a; major

igitur et M ipso A , et metitur ipsos A, B, r ,
quod est impossibile 5 ponitur enim A eorum A ,

B , r maxima communis mensura; non igitur
erunt aliqui ipsis’E, Z, H minores numeri in

eadem ratione in qui A, B ,Ll’; ipsi E, Z, H
igitur minimismt corum eamdem rationem ha-
bentium cum ipsis A, on ,l r. Quod oportcbat

ostendere. . ç q
M autant d’unités que e mesure de fois A; chacun des nombres K ,A mesurera
chacun des nombres B, r par les unités qui sont en M. Et puisque e mesure
A par les unités qui sont en M , le nombre M mesurera A par les unités qui sont
en e. Par la même raison , M mesurera chacun des nombres B , ripar les unités
qui sont dans chacun des nombres K, A; donc M mesure A , B , ryMais 6 me-
sure A par les unités qui sont en M; donc e multiplant M fait A. Par la même
raison, E mqltipliant A fait A; donc le produit de E par A eSt égal au produit de e
par M; donc E est à a comme M est à A ( 19.7 Mais E est plus grand que a;
donc M est plus grand que A , et M mesure A, B, r , ce qui est impossible; car
ou a supposé que A est la plus grande commune mesure des nombres A , B, r;
donc il n’y a pas de nombres plus petits que E , z, H qui ayent la même raison
quelA , B, r ; donc E, z, H sont les plus petits nombres qui ayent la même raison
avec A ,n,r. Ce qu’il fallait démontrer. 4

56
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PROPOSITIO XXXVI.

Duolms numeris datis , invenire quem mini-
mum metiantur numerum.

Sint dati duo muncri A , B; oportet igitur in-
vcnire quem minimum metiantur numerum.

B

01 A, B grip rira: 7rpâi-rar 7rp5ç éminça; clair,
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n. I Dl I A. C I tTDO’ŒUTÆI punît; entour U T9) E’ 0mm; Je

e t tu a r a sa B Tar A peTpu, 700’10le pontait; tŒwaatV u

N V t B
79: Z’ a psir A ripa Ter E waÀÀartAaa’raiaaç Tar

Z

. . .Ipsi A, B enim vel primi inter se sunt, vel
non. Sint primum A, B primi inter se. et A
ipsum B multiplicans ipsum r faciat; et B igitur
ipsum A multiplicans ipsum F fecit; ipsi A , B

igitur ipsum Pmctiuntur. Dico utique et mi-
nimum. Si enim non , metientur aliquem
numerum ipsi] , B minorem existcutem ipso r.
Metiantur A. Et quoties A ipsum A metitur , tot
unitatcs sint in B; quoties autem B ipsum A me-

titur, lot unitates sint in Z 3 ipse quidem A
igitur ipsum E multiplicans ipsum A ioçit , ipse

PROPOSITION XXXVI.

Deux nombres étant donnés, trouver le plus petit qu’ils mesurent:
Soient A ,B les deux nombres donnés; il faut trouver le plus petit qu’ils

’nlCSUl’CDÎ. vCar les nombres A, B sont premiers entr’eux, ou ne. le sont pas. Que les
nombres A , B soient d’abord premiers entr’eux, et que A multipliant B produise 1’;

le nombre B multipliant A produira r (16. 7) ; donc les nombres A , B mesure-
ront r; je dis que r est le plus petit. Car si cela n’est pas, les nombres A,B
mesureront quelque nombre plus petit que r. Qu’ils mesurent A. Qu’il y ait
dans E autant d’unités que A mesure de foisA ; et qu’il y ait dans z autant d’unités

que B mesure de fois A ,- donc A multipliant E produira A , et B multipliant z pro-

l
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vero B ipsum Z multiplicans ipsum A récit;
æqualis igitur est ipse ex A , E ipsi ex B , Z,- est

igitur ut A ad B ita Zi ad B. lpsi autem A , B
primi , ipsi vero primi et minimi , minimi autem
meliuntur æqualiter ipsas eamdem rationem lia-

bentes , et major majorem, et miner minorem;
ipse B igitur ipsum Bi metitur, ut conscqucns
conseqnentcm. Et quoniam A ipsas B , l! multi-

plicans ipsos P, A fecit; est igitur ut B ad B
ila P ad A; metitur autem B ipsum B ; Ametijtur .

igitur et P ipsum A, major minorem , quod est
impossibile ; non igitur A , B metiuntur aliqueIn
numerum minorem existentem ipso F , quoniam

A i, B primi inter se sont; ipse P igitur minium!
existens al) ipsis A, B mensuratur.

Non sint autem A , B primi inter se , et sunna-

tur minimi numeri Z, E corum eamdem ralionem

habcntium quam ipsi A , B; æqualis igitur est
ex A , B ipsi ex B , Z. Et A ipsum E multiplicans

ipsum P facial; et B igitur ipsum Z multiplicans
ipsum I’ fait. lpsi A , B igitur ipsum P metiun-

duira A ; donc le produit de A par B est égal au produit de B par z ; d0nc A est
à B comme z est à E ( 19. 7 ). Mais les nombres A, B sont premiers entr’enx ; les
nombres premiers sont les plus petits (a5. 7), et les plus petits mesurent éga-
lement ceux qui ont une même raison , le plus grand le plus grandi, et le plus
petit le plus petit (21. 7) ;. donc le nombre B mesure E , c’est-à-dire le
conséquentle conséquent. Mais A multipliant 3,5 a fait r, A; donc a est à E
comme r est à A ( 18. 7); mais B mesure E,- donc r mesure A, le plus grand le plus
petit, ce qui est impossible; donc les nombres A, B ne mesureront pas quelque
nombre plus petit que r, puisque A , B sont premiers entr’eux ; donc r est le

plus petit nombre qui soit mesuré par A, B. *
Que les nombres A, B ne soient pas premiers entr’eux. Prenons les plus petits

nombres de ceux qui ont la même raison avec A, B (55.7), et que ces nombres soient
2,15; le produit de A par E sera égal au produit de B par z (19. 7). Que A multi-
pliant E fusse r; donc B multipliantzfera r; donc A, B mesurent r; je dis que r est le
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71’135; Tir» H. C; cil 5A n’ai; 75v B 0370; 5 27173;

73v Et 42208 à; 5 A wpàç 757 B 037w; 5 6 7173;

737 H’l’ nul à; pipa à Z 795; 7:37 E 031w; à e

6503; 75v H. OÎ et: Z , E iÀaixia-rol, ai Il ini-
xurro: ,uvrpoiîw un); Tày aÜTàV A6707 ignora;

imita; , 31’s ,uu’Caw 7er [affame nazi 5 bien)! 75v

iAat’a-raua’ 5E alpe: 73v Hier-qui". me) i711) 5 A 706;

E, H mAAzwÀamÊmt Ton); 1’, A «malaxer in"

alpe; à; ô E 7,13; 751! H 0310; 3 I’ 7:95; 1-37 A.

5..
I

unîtates sint in à; ipse quidem A igitnr ip-

sum H multiplicàns ipsum A fecit, ipse vero
B ipsum 0 mnltiplicans ipsum A fecit ; æqua-
lis est ipse ex A, H ipsi ex B, 0; est igitur ut
Aad B itaeadH. UtantemAadBitaZadE;
sed ut A ad n in e ad H; et ut igitur z ad
a ila a ad u. Ipsî autem z, E minimi, ipsi

vero minimi metiuntur æqualiter ipsas eam-
dem rationem habentes, et major majorem ,
et miner minorem; ipse E igitnr ipsum H
metitur. Et quoniam A ipsas E , H multiplicans
ipsas r, A fecit; est igitur ut E ad H in: P
ad lpse autem E» ipsum H metitur; et F p

plus petit. Car s’il ne l’est pas, les nombres A, B mesureront quelque nombre
plus petit que r. Qu’ils mesurent A , et qu’il y ait dans H autant d’unités, que A

mesure de fois A, et dans 9 autant d’unités que B mesure de fois A. Le nombre
A multipliant H fera A, et B multipliant e fera A ; donc le produit de A par H
est égal au produit de B par e;’donc A est à B comme e est à H (19. 7). Mais
A est à B comme z est à E ; et A est à B comme a est à H; donc z est à E comme
a est à H. Mais z, E sont les plus petits nombres, et les plus petits nombres
mesurent également. ceux qui ont la même raison , le plus grand le plus l
grand , et le plus petit le plus petit (21. 7); donc E mesure H. Mais A multi-
pliant E, H fait r, A; donc E est à H comme r est à A (:7. 7 ). Mais E mesure 1-1,-
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Il X QO (N E 73v H pupe? nui 5 r upas 76V A 51471327, o

I t r I i Il - a x ’æl - . a[enfin 70v Mata-rom, ,omp en" a urwnw aux

il t l 1 1 a t a rupas et A, B [AETPIO’DUŒ nm api un Mao-rom

A! i a t a.«ou l" 5 r Épine iÀéxm’ro; sur in" ne? A, B [M-

7ptTTati. Omp au: mien.

’ UPOTAEIE AC.
4Û

finir No eipxepai &Ple’LO’i’ 7174 FGTPÔ’G’I 5 mû 5

hibou-ra; :57; «57:37 151790159979; 757 m3733! p:-

Tplifll.
A60 yaip aiptûpoi si A, BÂPIBpOIfl 71m 75v TA

pETPu’de’dv, iÀeÉxu-ray fi 73v E’ A670 in nui

5 E 737 IA m’a-9:7.

Z

E F

J cBi 78? 05 pantin? E 73v TA, 3 E 73v ZA ,14:-

Tpôv Muté-rai iman; haïra-oyat 73v Il. Kai imi

ai A , B 73v E ,unpoücw , 3 N E 75v AZ un"?
lai ai A, B ripa 759 AZ panama-1’. Mrrpoiiw (N

igitur ipsum A metitur , major minorem , quod
est impossibile; mon igilur A , B metientur ali-

qnem numerum minorem ipso P; ipse r igitur
minimus existons ab A, B mensuratur. Quod i
oportebat ostendere.

PÈOPOSITIO xxxvn.

Si duo numeri numerum aliquem "metianlur,

. et minimus ab illis mensuratus enmdem men-

surabit. i 0Duo enim numeri A , B numerum aliquem FA

meliantur , minilnum autem ipsum E 5 dico et E

ipsum FA metiri.
a

Si. enim non metitur E ipsum FA, E maliens

2A relinquat se ipso minorem rz. Et quoniam
A , B ipsum E metiuntur , ipse autem E ipsumk
A2 metitur 5 et A, B igitur ipsum A2 metiun-

donc r mesure A ( déf. no. 7 fi lapins grand le plus petit, ce qui est impossible 3
donc les «nombres A, B ne mesurent pas quelque nombre plus petit que r; donc
r est le plus petit nombre qui soitgnesuré par A, B. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XXXVII.

Si deux nombres mesurent quelque nombre , le plus petit qu’ils mesurent me- q

surerai ce . même nombre. a. I
Que les deux nombres A, B mesurent quelsnenombre ra , et que E soit le plus

petit nombre qu’ils mesurent ; je dis que E mesure TA.

Car si E ne mesure pas rA , que E mesurant ZA laisse rz plus petit que lui-
même. Puisque les nombres A, B mesurent E , que E mesure Az , les nombres

.



                                                                     

t

446 LE SEPTIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUCLIDE.

Il i . A l )I i lsuri ont! 707 TA’ un Àcmw ufd Tar TZ perpi-

! I Il N f1 î i r kroua-w, Marre-am orne ToU E , un; www aduran-

I d 0 w V l A J70W aux «Pa ou ,ue-rpu o E Tar TA , [At-Ifs: apr.
Il07:99 eût 13751:.

TIPOTAIIE si.

ç. A. l l N ÂTpmv épelant! J’ofitv’rwv, enfeu! av ËÂat’xlîTW

peTFaÛny oiplâpei’. .
Enwmy si 5295772; aimantai ai A, B, T’ à?"

du «i eî’v 37 Un, une? en" ila-www si. 191.613

P 7C tu F f I
A BA

E

gambes j’ai? Jus No sûr A, B ËÀÉXIWOÇ

yupau’pwoç 5 A. O N7 T 73v A tin: [At-qui, si

S h- I ’ A. l Bau perlier. anerrœ n’as-repu. MŒTPOUG’I à un

ai A, B 78v A’ si A, B, Tif: Tir A penni-

3 z 01 x a l y l ivous"; . Ana on au: IÀÆXN’TDI’. E: 71H01 , pe-

TPlld’OUd’; nm cipxôyày si A , B, T, hic-tram

rima 701.7 A. Mt’rpei-rucar 739 E. livrai 05H ai A,

B,T 737 E pnpaôn, zizi si A, B ripa 76v E

tur. Mcliuntur autem et totum TA; et reliquum
igilur TZ metientur, minorem existeutem ipso B,
quod est impossiliile; non igitur non metitur B ipn

sont TA, melilurigitur.Quod oporlebat ostendere.

PROPOSITIO XXXVIII.

Tribu; numeris datis , invenire quem mini-
mum metiautur numerum. r

Sint (loti numeri A , B "P; oportet igitur inve-
nire quem minimum metientur numerum.

T

Snmatur enim a duabus K , 8 minimes men-
suratus ipse A. lpse utique F ipsum A vol meti-
tur , ire] non metitur. Metiatur primum. Main-1’-

lnr autem et A , B ipsum A; ipsi A , B , Pigitur
ipsum A metientur. Dico et minimum. Si enim
non , metientur aliquem numerum ipsi A , B, T,
minorem existentcm ipso A. Metianlur ipsum E.
Et quoniam A, B, T ipsum B metiuntur, et A , B

A, B mesureront Al ; mais ils mesurent TA tout entier; donc ils mesureront le
reste rz plus petit que E , ce qui est impossible; donc E ne peut pas ne point
mesurer ra ,- donc il le mesure. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XXXVIII.
Trois nombres étant donnés , trouver le plus petit qu’ils mesurent.
Soient A , B , r les nombres donnés ; il faut trouver le plus petit nombre qu’ils

’mesurent.

Prenons le plus petit nombre A mesuré par les deux nombres A, B (5 L 7). Le i
nombre r mesurera A, Ou ne le mesurera pas. Premièrement qu’il le mesure. Puisque
les nombres A,-B mesurent’A , les nombres A, B, r mesureront A. Je dis aussi
que A est le plus petit. Car s’il ne l’est pas , les nombres A, B,r mesureront quelque

nombre plus petit que A. Qu’ils mesurent E. Puisque les nombreux, B,T me-
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A: Dl S l tu.pe’rpoua’r zani a iÀaixw-ra’ç dFd. une Tàw A , B

pzvpodyevoç Tir E5 pimpant. EÀaixtrroç il? 6:73

75v A , B flETPOJHEl’6Ç.ËUTl?5 A’ 5 A ripai 13v E

pnpe’i’, âyeiëwv 73v ixia-rom , 37:29 ’M’Tll’ Érié-

www orin cipal. si A, B, flamme-ouais 7:sz giflâ-

ptàv imita-am givra: 703 A’ si A, B , T aipat iÀai-

xis-70v 73v A ,us’rpic’oucfl.

Mu [LGTPEIITŒ M pâlir 5 T 739 A, ami ei-
An’eôai 5m) rab T, A ËÀdixw’Toç psîpotipevoç ripie-

pic, 5 E. 15ml sa si A , B 73v Afinpot’îaw, 5

igilur ipsum E metiuntnr; et minimus igitur ab A,
B men-surnlus ipsum E metietur. Minimus autem.

ab A, B mensuratus est A; ipse A igilur ipsum
E metitur," major minorem, quad est impossi-
bilc; non igilur A , B , T metientur aliqucm
numerum minorem cxislculcm ipso A; ipsi A,
B, F igitur minimum A metiuutur.

Non meliatur autem rursus T ipsum A , et sn-

matur a T, A miniums meusuratus numerusiE.
Et quoniam A , B ipsum A metiuntur , ipse autem

(p; A TayEIuwPâ’. a; A ’ B à”); 75., E flapi... r , A ipsum E metitur; et A , B igitur ipsum me-

b3»
un

Nm

Brouera. Mufti" il? rail 5T5? un si A , B , r ripas
Tir Emmanuel ’°. Aigu (hl " in mi imbattu-av.

El 7&9 lui , [supin-oud sur: si A , B , T, infatua:

in: 703 E. Mi-rpei-rucau 73v Z. Rai irai DIA,
B, T 73v Z prrpoiîw’ nazi ai A , B ripa 757 Z [Ll-

A: B S ’ ’I v t l Nnous? un o Maxime; «par u7ro 7m A, B ,44:-

tienlur. Metitur autem et ipse F; et A, B, P igilnr

ipsum E metientnr. Dico et minimum. Si enim
non , metienlur aliquem ipsi A, B , r , minorcnf
existentem ipso B. Mctiantur Z. Et quoniam A ,
B , r ipsum Z metiuntur; et A , B igitur ipsum z
metiuntnr 5 et miniums igitur ab A , B mensu-

I

surent E, les nombres A, B mesureront I , et le plus petit nombre msuré par
A, B mesurera E ( 57. 7 ). Mais le plus petit nombre mesuré par A , B est A g donc
A mesure 1-: , le plus grand le phis petit , ce qui est impossible ; donc les nombres
A,B, r ne mesurent pas un nombre plus petit que A; donc A est le plus petit
nombre mesuré par les nombres A, B, r. p

i Que r ne mesure pas A. Prenons le, plus petit nombre E mesuré par T,.A(56. 7).
Puisque A , B mesurent A , et que A mesure E , les nombres A, B mesureront E.
Mais r mesure E ; donc les nombres A, B , r mesureront E. Je dis que E est le plus
petit. Car s’il ne l’est pas, les nombres A,B, r mesureront quelque nombre
plus petit que E. Qu’ils mesurent z. Puisque les nombres A, B, r mesurent z ,
les nombres A, B mesureront z, et le plus petit nombre mesuré par AB nie-r
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anodique; 731 l’infini. EÀaizm-roç æ 117:3 Tôy rains ipsum Z metielun. Minimus autem ab A, B

A, B perpoüpmi; écru à A’ 5 A aipat mir Z mensuratus est A; ipse Aigituripsanmetitur.
papal". ant’ïû nazi i T 75v Z’ oiA, T ripas Metitur autem et P ipsum Z; ipsi A, P igitur
Tir Z perpoiïvw’ zani ci imbue-ra; d”un mimi 76v ipsum Z metiuntur; et minimus igitur a A, r

A , r panachure; Tir Z pr1piru’3. O il? iAai- mensuratus ipsum z metietur. lpse autem mini-

. A .. F.Z

x1070; 67:3 vair A, r perpoiipwiç ira-ni Et 5 E mus a A, T mensuralus est B; B igitnr ipsum Z
ripa. n’y z par)", ôfieîfœy 76;: hein-am, 37",; metitur, major minorem , quod est impossibile;

ion-il! sidérite-or «in aipat si A , B , T papri- non igitnr A , B, T metientur aliquem numerum
cava-F4 mais: alpt9,uàv haie-coran 3974 70:7 E. 5 E minorem existentem ipso E; ipse E igitur mini-
a’i’paz imbue-ra; (Br du?) 7137 A , B , I" parmi-mi. mus existens ab A, B, r paensuratur. Quod opor-

Omp Un 437241. . teint ostendere.

arc-ranz AB’. PROPOSITIO XXXIX.

153w épierai; du; Tua; êptepoû’ Fermière: , à « Si numerus ab aliquo numero mensuratur ,

14979015149"; 5,14670;on pipa; ifs: qui; Forpeôy’n. mensuratus dcnominalam partem habebit a me-

fiente.

surera z. Mais le plus petit mesuré par A, B est A; donc A mesure z. Mais r
mesure z 3 donc A , r mesurent z. Donc le plus petit nombre mesuré par A,r

- mesurera z (57. 7). Mais le plus petit nombre mesuré par A , r est E; donc E
mesure z , le plus grand le plus petit, ce qui est impossible. Donc les nombres
A , B, r ne mesureront pas quelque nombre plus petit que E; donc E est le plus
petit nombre qui soit mesuré par A, B , r. Ce qu’il fallait démontrer.

PROPOSITION XXXIX.

Si un nombre est mesuré par quelque nombre, le nombre mesuré aura une
partie dénommée par le nombre qui le mesure.



                                                                     

LE SEPTIÈME LIVRE DES ÉLÉMENTS D’EUC-LIDE. 4.49
Apxapô; wifi ci A tiré euro; àplrôpoiî 705 B

[tupaïa-610° N’y» 371 5 A épairupor ,ue’paç ixia

795 B.

Numerus enim A ab aliqno numero B mensu-

retur; dico A denominatam parlcm Italien: ab
ipso B.

IDHW)

Grain: pair. 5 B Té! A MGTPGT, 7004871: [.40-

raihç ion-mur Ër 745 P nazi irai 5 B ’ràr A pe-

ut? raz-rai ni; ir au; T pariât; , pnpsî’fi tari il

A parai; Tir T éplepôr zanni ni; ir 4511:5 parai-
des? itéra; sipo: si A parai; mir T àptepàr ,us’rps’i’

la) 5 B Tir A’ iratÀÂaiE a’t’pat imbu; si A parai;

si» B cipiôpàr pet-psi" nazi à r Tir A’ 3 il»: [ripas

irrir si A parai; 703 B 11,319,406, Té anis-il pipo;

in) zani 5 T 701.7 A. .H «N A parai; 705 B aipiûpwû

pipo; irrir égaiwpor attirai)” un) 5 T aipæ 705 A

pipo; inir épairupor ou; 8’ (in: 5 A pipo;
in: Tir T épairupor and 7g? B. Omp UN:
à? au.

Quoties enim B ipsum A metitur , tot unitates

sint in T; et quoniam B ipsum A metitur pers
unitates quæ in T, metitur autem et A unîtes

ipsum P numerum per unitates quæ in ipso;
æqualitcr igitur A unitas ipsum r numerum me-
titur ac B ipsum A 5 alterne igitur æqualiteriû
unilas ipsum B numerum metitur ac T ipsum A ;

quæ igilur pars est A unitas ipsius B numeri ,
eadem pars est et r ipsius A. Ipsa autem A uni- v
tas ipsius B numeri pars est denominata ab eo;
et r igitur ipsius A pars est dencminata ab ipso
B; quare A pattern babel T denominamm al.)
ipso B. Quod oportebat ostendere.

Que le nombre A soit mesuré par le nombre B; je dis que A a une partie
dénommée par B.

Qu’il y ait dans r autant d’unités que B mesure de fois A. Puisque B mesure
A par les unités qui sont en r, et que l’unité A mesure r par les unités qui sont
en lui , l’unité A mesurera r autant de fois que B mesure A; donc, par permu-
tation , l’unité A meSurera B autant de fois que r mesure A (:15. 7); donc r est
la même partie de A que l’unité A l’est de B. Mais l’unité A est une partie
de B dénommée par lui; donc r est une partie de A dénommée par B 5 donc A
a une partie r dénommée par B. Ce qu’il fallait démoutrer.
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finir âprOpsàç pipo; in: énodr , 57:3 ipswsipsou

aipIOpsaô [serpnatio’s’rsu 7475 pipis.

Apiepulç 732p si A pipo; ixi’rœ irioûr Tir B,

x a. r c I il l c r us cau Tq) B pupe: sporulas: un; o Tt Aspe) on o
T 75r A [supin

PRO POSITIO XL.

Si numerus partem habeat quamcumque ,
mensurabitur a dencminato a parte numéro.

Numerus enim A partem habeat quamcumque
B , et a B parte denominatus sit r 5 dico 1" ipsum .

A metiri.

HG)
ID

Eml flip i B 703 A pipo; ici-ri rai ipsérupsor

753 T, in: Pi ml si A parai; 706 Tpsipaç Épui-

’ A: l I d a Î N T N N rraps" du’rç’ o papa; aspas in" n A nous; Ton

’ a. x I t I a x x r a. . a I«ployer 70 sans pupe; in: sans: a B mon A 1mm;
ips: si A parai; afin T aip16puir par"? nazi é B ’ràr

At Massif ripas t’a-airs; si A parai; Tir B dprQuÈr

nuptial 5 T Tir At 5 T alpes 75r Apte-pff. Omp
Un 432’511.

v e

Quoniam enim B ipsius A pars est et denomi-

nata ab ipso T , est autem A unitas ipsius T pars
dencminata ab ce; quæ igitur pars est A unitas
ipsius T numeri eadem pars est et B ipsius A ;
æqualiter igitur A unitas ipsum P numerum me-

titur ac B ipsum A; alterne igitnr æqualiter A
unilas ipsum B numerum metitur ac T ipsum A;
ipse r igitur ipsum A metitur. Quod oportebat

ostendere. -

. PROPOSITION XL.
- Si un nombre a une partie quelconque, ce nombre sera mesuré par le nombre
dénommé par cette partie.

Que le nombre A ait une partie quelconque B , et que le nombre r soit dé-
nommé par B 5 je dis que r mesure A.

Puisque B est une partie de A dénommée par r, et que l’unité A est une partie

de r dénommée par lui, l’unité A est la même partie du nombre r que
B l’est de A; donc l’unité A mesure le nombre r autant de fois que B mesure A ;
donc par permutation l’unité A mesure le nombre B autant de fois que r mesure A
(15. 7) 5 donc r mesure A. Ce qu’il fallait démontrer.
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Eo-"m qui 30007:1 [d’an val A, B, I” JWN
èpzôpày râpât, à; ÊAa’xrwoç (34’ 35:1 qui îoôêwa

guipa 7è A, n, 1".

morosrrto XLI.

Numerum invenire , qui minimus existens,

habeat datas parles. Y
Sint datœ parles A , B, P; oportet igitur nu-

merum invenire, qui minimus exisleus haheat
datas partes A , B , r.

A è-B EI’

H

9*

Errata 707; A, B , 1" piper" ôpéwpu ripâ-
ptol’, aï A, E , Z, anal u’hîçôœ 53 67H; 75v A,

E, Z ËÀŒ’XN’TO; ,us’rpoüpwoç 12919,43; 5 H’ 5H

ipa’l Êpévupatpc’pn ïxu 70?; A , E, Z. To7; Aï A ,

E, 251.446qu [1.an la?) Tel. A, B , l" 5 H ëpat
:90: Tel A, B, r flip». Abat «N 3’11 haïmes-o;

il 3 l l d s N I I ’on. E: au? pu , en?» au; vau H (Ana-w apte-
p.3; 3; En TuÎA, B, 1741m, É 85. En) 5 9

si x I 0 a r x c lexit au A, B , rptpn’ a e apr: u7ro opavuyuv

Q

Siut ab ipsîs A, B, 1’ partibus danomînali nu-

meri, A , E, Z, et sumalur ab ipsis A, E , Z mi-
nimus mensuratus numerus H ; ipse H igitur de-
nominatas partes babel al) ipsis A , E , Z. Ah ipsis

autern A , E , Z dcuorinalæ partes sunt A , B , P.
Ipse H igitur habet A , B, P partes. Dico et mî-

nimum esse. Si cnim non , sit aliquis 6 ipso H
miner numerus qui habeat A , B , r partes. Quo-

niam 6 habet A ,B,I’ parles; ipse O igitur a

PROPOSITION XLI.
Trouver un nombre , qui étant le plus petit, ait des parties données.
Soient A ,B, r les parties données; il faut trouver un nombre , qui étant le plus

petit, a’it les parties données A, B , r.

Que les nombres A, E, z soient dénongnés par les parties A , B , r ; prenons le
plus petit nombre H qui est mesuré par A, E, z (58. 7); le nombre H aura
des parties dénommées par A, E , z (59. 7). Mais les parties dénommées par
A, E, z sont A, 13,. r; donc Ha les parties A,B , r. Je dis que H est le plus petit.
Car si cela n’est pas , soit un nombre 6 plus petit que H qui ait les parties
A, B, r. Puisque e a les parties A, B, r, le nombre a sera mesuré par les
nombres dénOmmés par les parties A , B , r (40.7 ). Mais les nombres dénommés
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âprepâfy pertinents-m: 707; A , B , 1’ pipeau To7;

spi A , B, rpipww 51.4145701401 àptôpoi slow ai A,

E , Z’ à e 594 furia T57 A , E , Z ps’rps’ï’rau , ami

in"! iAaio’aw 706 H, imp iniv siNm’rov’ au):

cipal. insu Tl; nô: H Émis-cm aiszuôç, 3; ifs:

ni. A, B, r pipi. Omp in?" Priam.

dencminatîs numeris ab A, B , P partibus men-

surabitur. Ab ipsis autem A , B , P partibus de-
nominali numeri sunt A , E , z; ipse 0 igitur ab
ipsis A , E , Z mensuratur, et est miner ipso H ,
quod est impossibile; non igitur erit aliquis ipso
H minor numerus , qui habeat A , 3l, r partes.
Quod oportebat ostendcre.

par les parties A, B, r sont A, E, Z; donc (a plus [petit que H sera mesuré par
A, E , z , ce qui est impossible ; il n’y a donc pas quelque nombre plus petit
que H qui ait les parties A , B , r. Ce qu’il fallait démontrer. s

un ou SEPTIÈME LIVRE.
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concordat cum edit. Paris. ’

concordat cum edil. Paris.
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IDITIO PARISIENSIS. CODEX 190.

Id...5....Il lI. 4709.01!th . . . . . . .
2. Ï9’07wx Îw:-  nagaMnÀcg pépywv,

p ’   , Io. Texuzmaywym . . . . .
4.AB,BI’aÏpœ. Id. ..
5. Ây-ncnw’areé-rwmv a; wÂeLçzË deest. . . . . . .

t     I’ l  11.2729: Taç ma; 30mm, 7.1;

1(l000!00.I04

hllln-AI-n.--

EUCLIDIS ELBMENTORÜM LIBER SEXTUS.

 PROPOSITIO XIV.
2mn o o’xonïz.

play mél 70m Ëxôy’rwv 7min

nœpctÀMMypu’ppwv play lutai 76m!

îxo’v’raw Morin ,

deest.
.191 au, Br

concordat cum edit. Paris.

Ô. WdFdÀÂnÂOIQFotÀquGP’ . . . Id. . . . . . . . deest.

PROPOSITIO KV,

la 7F17169œî’, n a a o a a n [du n a 0 0 a a o

2. d; ç o o a n o n n n (lCCSl. a u v a o a d;  . TlpzylÂvor. . . . . . . . 1d. . . . . . . . deest.
Id. . . . . . . .

. â’FeL’rplya’n’wr.. . . . . . [41. . , .A . . . .

PROPOSITIO

Id.....,..I(l.....-...

C U O Q I Û O I
01-130!

1.xêv.........2. ai vêcmpeç dem; Éviàoyoy aï

AB,TA,E,Z’ ,
decst.......
Id. . . . . . . .
deest. . . .
î’myàPûEvfÎI’G’ . .

0.7ajzp.........4. il»: waPuAMÀoçpz’ypwv . .

5. ai . . . . . . . . .
Ô. 7cm 7&9 à r0 7:5 E’ . .I .

O

7.7(Îw.....’..;
8. ênîw ûAH 7,7 z-

9. in 752p fi r9 «r; E- Ta sipo: BH
.Ill......;.ICI-ala-auodecst.......,   ,..79011 son 7g.) A6?

EAA 7p; (Éveil

’ nlTflglwïâw kPa

XVII

tu) 24’  Tête-«pu 25027:1: aï AB, TA, E, Z

«3400707 ,

7&9

raPaÀÀnAoypaËypœr il»;

au

weplexc’fltvw ÊPBogréwov, Ï" 73m

à r9 75 E-

deest.
un; 2.5 AH’

concordat cum edit. Paris.

Io. 21)ÊIG’TIV . . . . . . Il]. . . . . . . . Janv

. PROPOSITIO XVJI.
Io 3&7 a a o a, . .  u o a. [do n . a o a a a ’11) Et, làNacaa

2.à70..-..-ouo on.o 9   m Iavra Tu; pua-m;
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EDITJO PARISIENSIS. CODEX .190. EDITIO OXONIÆ.

, CI5. 057w; o a D t a u n n n o a . n ç 0!!wa.

à. N I N
’ 4. 76 427:6 7"; B hm, . . . Id. . . . . . . . 71,.» aïno n; B Ërrîy 770v,
.5. 736767578,A6Ïrr)v, . . Id. . . . . . . . TqÎaËwà TêyB,A

PROPOSITIO XVIII.
I. Ïtn à :573 HAIS, . . . . . Id. . . . . . . . 53671? HABÎ’a’n,

2. 22m . . . . . . . . . Id. . . . . . . . deest.
5. 7mm? . . . . . . .. . deest. . . . . . . hum? .
4. n . . . . . . . . . Id. .d . . . . . . deest.
5

IN ,N N.107?) ........ aUTwl’ou.o.o afin.»
PROPOSITIO x1x.

1. 793 . . . . . . . . . Id. . . . . . . . 73
a. 41,91 7917:5er . . . . . Id. . . . . . . . TPl’ylâl’àW 5;:
a. Tplyaîvwv . . . . . . . Id. . . . . . . . dÇeSt.
4. Ëxuy 7.47.7... . . . . . in. . . . . . . . concorda! cum edit. Paris.

deest.5.7P17aîwp’.......Id.......
COROL.LARIUM.

7- Ëày . . u g g a a O o Ida g a n n a a n Hêll
8. W..." . . . . . . . ont); . . . . . . . concordatcumedit. Paris.
9. A152. . . . . . . . . AEZ. empare: 3175:4. . concordat cum edit. Paris.

PROPOSITIO XX.

1.78..........Id........deest.2. Mm? . . . . . . . . deest. . . . . . . amuï
5.:î’m-........Id........deest.
4.ËT:73EBF’7p17évov’rqîAH9 Id. . . . a . . . deest.

nuéw.

5.7wvtla........ Id...I....r. deest.6. ËJh’xOn. . . . . . . . in) . . . . . . . concordat cum etët. Paris.
7.7nËn-iv’.... ... Id. .. .. ... ’ËnËVÏ’a-u’
3. FèygpuIOIÇOIIJOOOUOClv
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c 0mn: 190.

Id. . . . . . . .
deest. . . . . . .
Id. . . . . . . .
Id. . . . . . . .
Id. . . . . . . .
Id. . . . . . . .

V

90 uFœ 0 I a a a a n .0 n
Io.
Il.

I

70......au.sz’ywvov. . . . . . .
12.
15.

Tpf-ywroy. . . . . . .
Tpîçœx’ov. . . . . . .

l’rpzçwvov. . . . . . .

COROLLARIUM

J9, . x Û U U U I o Q C . I Ü Ü I Q
Id. n o a a a a ’-
vrÀeupôv. 07729 :un 9551!.

.In’a: .’.......
77Aeuy3n. . . . . . f

COROLLABIUM

x , -Aun . o u o n n n a u a a n l a n o aI

flÂEUPotV, . . . . . .

ALITER.
no.

21.deest. . . . . . . ..
Tfigœyov. . . . . .

deest. . .L . . . .Il]........-

LIBER SEXTUS.
Il)! Il 0 OXONJ

deest.
7:3

deest.
deest.
deest.
deest.

I.

N
deest.
coucordal cum cdil. Paris.

Il.
d

un!

deest.

deest.

. C )l d A. f . l dun: au; (Pa w "ne! "youpet’wv 717:0;

a a; c r et dtu Taw ewoptywv une); (171174

. r I . r! l7a. uyoupcwd. "po; carcan-a au

t I d d I f D a."repava, un: un Anna w; w Tilt
npovc’pçz chiât!-

Nota. In demonslratione propositionis XX, codicibus a ; c, articulus vîw non
pouitur ante littcras figuram designantes, ante quas poni solct.

PROPOSITIO XXI.

Id........deest.......
1.3740157377! . . . . . .
2.deest.. . . . . . . .

f

9 x 01in!” 0,40107

Il d d a. y I l(fla-Tl 1d! 70 A T? B [CÔQ’MI’IOÏ Tl
n

I d d I d I ,1en; un Ta; 975;): "tu; "la; gec-
w’azç nÀwpnÈç ivéÀoyoy Ëxu’

PROPOSITIO XXII.
.. ."psy

. IX1! To

t
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EDITIO PARISIENSIS. CODEX 190.

.5.xaî...t.....Id........4.xaû.........Id.....l...5. EÏ 7è? la; Ënw 0H»; AB 7:95; Id. . . . .
7th TA 037w; EZ 7:Pàç 7M H6 ,
u

un:
6. un) à; ripas 73 Ml 711:5; 73 2? Id. . . .

037w; 75 MZ 74:3; 73 NG’

7.2P.........Id........8.5..........-Id........
’3’ PI

9. 7l la) ÛHÔIŒ, o o a a 0 o Id. o o o n 0 c o

EDI,T10 OXONII.
deest.
deest.

Ttyové’rœ 7è, I -

deest.

au) 2P

9 d fen" n

x PI " 9’un mon: p , n

PROPOSITIO XXIII. .-
1. 70177: ËVËXHÂBTWPÈÇ 791v TH deest. . . . . . .
I un) Toi; 37 3x" Â AI wpèç 71:9 TE.

2. 713v M A670; 015711174: Ë]: 7; M A6370; régatant: Ën. T!

70675; K 7:73; 7M A’ A5760 un) 7’05 TïïçK 7:78; A. A6791:

705 737; A 7:93; 7M M’ un) 705 7?; A 7921; M-
5. waPaÀÀnAéçpœpyov’ . . . Id.’ . . . . . . .

4. wafiaÀÀnÀo’ypappor. . . . Id. . . . . . .

concordat cum edit. Paris.

concordat cum edit. Paris.

concordat cum edit. Paris.
deest.

PROPOSITIO XXIV.
’54

I.ŒUTOU.n..-cao 11100....-
713V WÂEUPIZV c a o a n a o o u nD

9*

dpd.........deest...o...50......OIIIIIdOIOOOCOO
011771613771 a a a n a a q [do 5 0

ou?
n a a 0 0

TtîvAH,uaÙ...... AH.......
75v 5’91 ARIA, EH . . U . Id; . . . 4

. AHZ 7min 7.? 67:3 AAT , à «N un 7min 75 67:3 M’A.

67:5 HZA 73? 157:3 M’A, 1
9. 41,91 73 ARIA raPîÀÀnÀhPaIu- «Ira deest, et reliquum

,uw 7:; EH waPaÀAnAoyPa’qud concordat cumedit.

io-oyaïwo’v Êrrw: Paris.
l

coïta:

451-43

concordat cum edit. Paris.
concordat cum edit. Paris.
deest.
cuweee’y’n 34m

concordat cum edit. Paris.
75V un, EH «in
concordat cum edit. Paris.

in 73 ABrA wapuMnM’ypazpyov

îaayaîwo’v :07) 71,3 EH 7:19.170.»-

MPÉMMP’

64
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IDITIO PARISIENSIS. CODEX 190.

Io. à Û Û I Ü . C . . . I C Ü Ü . Û
Il. un) n o v a a a c a t u a D u o12. flaPœàAnM’yèéypça . . . deest. . . . . .

PROPOSITIO

.1.û7......... Id.......2.72.........Id.......5. :7717 . . . . . . . . deest. . . . . .
4. :pîwror. . . . . . Id. . . . . . .
5.71,5A ........ Id. ......

PROPOSITIO
I. fidpdÀÀnÂcypdlzyou yâp . . Id. . . w . . o

2. êçppfirrôw .h. . . . . . Id. . . . . . .
5. dôTôô à àaîpwpoçfi AGI, un? Id. a. . o . . .

ËnCAnÛI’Ïcœ 1; HZ 91159451.: 37:)

73 6, -4,1ù’Tnv........ Id.......
. Ëporây Êa-n 73 ABTÂ 71,7 KH, deest. . . . . .5

6. un) . . . . . . . . . Id. . - . . . .
71391 . . . . . . . . . deest. . . . . .

8 ,.oôizd .;.ocn..co [(10.90.00

XXVI.

Q

LIBER SEXTU.S.

EDITIO OXONLÆ.

. deest.

C x1; u. concordat cum edit. Paris.

XXV.-

. deest.

. deest.
Il

g un?
. deest.
. " deest.

. wifi wupzÂÀnÀoypaÉypoa

. Æpœtpficrôw

. æû’râv û Êm’pe’rpaç A61", 5, c, d,

e,f, g, h,lr, 1,771, n.

. deest. b.

. concordat cum edit. Paris.

. deest.
’I

. dia. deest.

.PROPOSITIO XXVII.

l. 11’17’IV l a a l a u t a Id. n o o 0 o o
2. àfiwypaçe’yw 717; AB, . . . 757; AB &t’appaçi’y-n

5. fluPdÀAnMg’PaÉppwç’ deest. . . . . .

. "PÉWEIÛÛM Ta K6. o a I o fi Ta a g a .I ç
,I ,n 10’19"11!" . a u a g a o Id. Q ç a a u a

q

.uaTevIoooo.-c [douci-noOÎEÇJUUDUOIIOIdOItIOC.O

4
5

6.1rrîvî’a’ov7 ...4... Id. ......
7
8

9o 711200712159!» ç n g a o a Id. o a a a a. n

. deest.

. concordat cum edîr. Paris.
. concordat cum edit. Paris.
. concordat cum edit. Paris.
.. Ënîv Ïa’n’

. î’a-av Ërn’.

.1 d. (MIT! KG!
I

. 731v .t!

u 9 77(4)
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PROPOSITIO. XXVIII.
IDITIO PARISIENSIS.

c .I. oyait.» . .. . . . . - .

N I A. ,  2. 7m ËÀÀsmpd’rm 7’00 -79 ara

a. 7 N?!’rn ç tian-da; un) 1-017 (la à: gamay

’eÀÀu’mw.

Ï I *
5. ratifiiez; waPœCazÀÀolueyau, o-

:l a. : ; » I(uhlan! 01’va nov eAÀupfiLcL-rœy ,

4. Ta à) AH :7701 Ë’a-av En) 1’55 T, desunt.

.k ,- æ a. x   f!n ,uezëw 10700, hac 70v OPM’MOV.

4. êfl)" o a n a u o n a

CODEX 190.

ce; ËÀÀupya’a-I ,

a

AB àyaypaçaye’vou 5,140100

l

ÉDITIO OXONIÆ.

l I il. quote,» oy’n

. I 708 Te ËÀÀeIfiya’x-oç 705 i775 711";

l I   N ç! N r Imuta-2m; un nu (p à: 01.1.0va
ËAÀeI’rruy wapaÀÀnAoypa’luyou.

«gandin cum edit. Paris.

. concordat cum edit. Paris.

a x. Ean5.
6.
7.

9.

aûv

lièV TîA u o a . a u I
74,3 KM 13 H17.

s   si *CTTW 5707.. ç u n o g a

3,140100 Jpœînî’rÈI-Ie’réÏEA. des’unt. . . . . .

a a o g a ç 03.7
a"? o a a a a
[du g o a a g a a
Id. I a a a o ,0 v

’ x
par 7g? A

x ,- A.
Q a To :10 T? KM.Un! a I160V 907W.

PROPOSITIO XXIX-
la

 2. 743 . . . . . . . - . Id. . . . . . . . 73
5. 050 . . . . . . . . . deest. o . .4» . . . 03v
4. t’a-rît: Î’croç. . . . . . . . Id. . . . . .  . . 7m; à").
5. un? EA ËrrÏV zyozov 1-43 OH. . Id. . .’ . . . . .

PROPOSITIO XXX.,1

in o l 0 o o a o a u a v c a n a2. At, flafla-n Te A13, . . . A3, . . . . . . .
5. 76 a a l n 0 0 0 u I Id! w 0 o a 0 I a «

A L I T E R.

4a a o r o o . n t [du 0 a o a a a a fiôeiîdy

[a
2o

Tl

T6

PROPOSITIO XXXI.

Id........Id........
deest.
deest.

    ’I NT9 EA Éva-w cyan ’79) OH.

c0ncordat cum edit. Paris.

concordat cum edit. Paris.
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EDITIO PARISIENSISo (:0qu 190. I EDITIO OZONIÆ.

50 élpz n a a o o 0 a a Co n n a 0 n a
4o à. o . l a a a c o o a I a U a a o

ALITER.

5 0-!) a a a n o a a o o Ida . . . .
6a JPË Cîæaç ç a a a a a   Ida a n o D a o ç fluxé; ÆPÆ

7. Cîæoç l a a a o a o o [du g o a a a o a
8. To7; . o a n n o n a o a o o a n g 70;; Î I .
90 OWÊP gal &îEŒI. o o a a a a a o n

nev  

n a o g 910.1
. deest.

Hæc allera demonstratio in infimâ paginâ codicis 190 exarata est, vocabulis
contractis.

  PROPOSITPO xxxn.
I. a»; c 0 o t n 0 o o I . [de a c o o a C l
2. 7è c a a o U I o n a Id. c a c a o u o5. [un aîfwôBAr,ABr, Ars deést. . . . . . . concordat cum edit. Paris.

«Mo-b E9647; Yeux oie-P

PROPOSITIO xxxm.
1. 3’73 à? un) aï Tomïc, 57: 7:98; hèec verba interlineas concordat cum edit. Paris.

7.7; uÜ’V’TPoIÇ leépwot. examta Sullt [11211111
alienâ , et secuuda
pars demonstralio-
nis, quæ ad secto-

res auîuet ; nec- .
non corollarium , in

’   margine manualie-
nâ exarala sunt, vo-

cabulis comraèlis.
a. un) in 5 un ToMeÙç W95; «au ,desum. . . . . . "concordat cum edit. Paris.

6151 Topt’œ.

5. uns-rai 78 i227; 3041551707057 . Id. . . . . . . . ÊJaIÎnwo;oÜy navrai 73 Ëfâ’ç

4. 7m âmzhmîoôr . . . . Id. . . . . . . . ôaaxînmraô’v 7m

, w ’ x, ,5. E5 ËPÜ s a c a ç u v o Id. O l a a 0 0 a KG! Il
D
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nunc rAnIsmnslâ.

6. ww’aç’ ’ .

7. æIWÂèTIIŒV g a n o a O I
? l8.0710...non.-oi ..9. Ê"! a a a n o a a o l

. I I Il , . N10. uuva thlçtpllz mm un 7p
n. a. y . .1A0173; 7p Il; 7M ON)? minot!

wepzçepu’ç.

Il. BEY . . . . . . . .
12. Alè 7è euh-aï N un) 5 0E2,

021w, GMN Tapez; fra: dami-
Àatç fifi"

l5. E1 47;): 70-» înîv fi BA mp-

(pépiez 733 EN Wâplæêpèllqt,

14. ÔWEFÉxe: tu.) à HBA voyez)?

"nô OPEN To éwç- na) ci ÊÀMÎ-,u
’

7m , elht’7m.

CODEX

deest. . .
0477x1014 .

deest. . .
Id. . . .
Id. . . .

Id. . . .
desunt. .

141....
dcsunt. .

190.

LIBER SEXTUS. 509
3131110 OXONIE.

7min;
concordat cum edit. Paris.
67:3

deest.
ABr x5009 mpzçÉpua 70-» En) 7;

A0177? a"? 2?; 13;! zôîèv miner

repzç’peiw

BEY 71.1141

concordat cum edit. Paris.

un) u’ Ï?» Ërrîv a? BA nepzçe’pela

737 EN ,

concordat cum Cdil. Paris.
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’LIBER SEPTIMUS.

ITIO PARISIENSIS.

. 2) 3 .
9’. (N5) Épleyo’ç

Il. (4) anN’O’iHlÇ (F2 Ép-ru’ç Ënn’,

e I a. » a. I ha une TEPIG’G’DU uptûpw papou-

A pers; martel lia-nov alflûpôv.

ld’. c’pIÛyé; k7", . . .

57’.(Ô)Jè . . . o . . .
Iç’.(7) 3’02: . .

(8).Toa-au1-arÏnIç

11;. (g) xÀzÀeT-rar

:9100) 3-; ., .
a]. (l I) Àptôyôy Yen-w o

DEPINITIONES.

coxaux 190. EDITIO OXONIÆ.

Id. . . . . . . . 573
deest. . . . . -. . 3 ’
Id. . . . . . . deest.
Id. a, c, e,f,

Il, If, I, m, n.

Id.
1d.
2611

Id. -
a l9771.

deest.
Id.

deest. I) , d.g:

a . r Iwww «page; ,

deest.0

ri w6041 Mil
. Ton-dut;

uaÀeÏTm’

0

" Î’q’aw àpzôpaîv

PROPOSITIO. I.
j î A. î I 9 II. Ava aftôpwv «un»! tutelflwwy,

aireuçalpauye’vou fi à? nô Utér-

æ . a. l ) ICOVUÇ (1770 TOI) flEICOVDÇ, HZV

, I .2-. www . . . . . . . .
5. [At-qui". . . . . . . . .
4. ,uëfin’ru. . . . . . .
5. pendra. . . o . . . .
ô. Me’rfrim. . .. . . . .

Id, . . . . . . o Eày No éplepcâîv évidant: Ëuxupe’vwv

âxleucpulpcuye’rou aïe) Émir-

cava; aî7rà 703 ,uu’Çovoç,

deest. . . . . J . aîw’alwv

:141. . . - . . . . puni.
’ Id. . . . . . . . pefpûnz 5E.
Il]. . . . . . . . payaient 5 E.
[421727. ç]. . . . . . ,uwpn’cel.

PROPOSITIO Il.
un) Ïrrœ ËÀaËa’o’œv o TA’

AB , m .

linon sncunda et tcrlia pa-
ginæ 589 ,ue’tpsï.Il n a2.

5. . . a n o .
desunt.
Id.
Id.

I
concordat cum. edit. Paris.
m , AB
,uev-pûm.
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EDITIO PARISIENSIS.

4. [Annie-u. . a o o o .

. I. (1.571070? zonât! pérpor, .

2. flapie-u, . . - . o .
5. punirez luffa"! 705 A’ .

4. M . . . . . . . .
5. in: . . . . . . . .
6. [4-;T,’11,fel. . . . . . .

7. 70:55:11. . . 5 . - .

CORO.LLABIUM.
conzx 190.

,1

EDITIO OXONIÆ:
pevpn’a-u. 0772.0321 Æzîfau. FÉTPIIO’U.

PROPOSITIO III.

I I k. Il]. . . . . . . . uowoleêylnovlue’rpcy,
Id.

I Id.
deest.
Id.
Id.

I
a

o

O

. . [LETFII’TŒÇ

’ I a N *. . w; [un pure: ,uuëwv un ’rou A’

Q Û.I . deest.

62.7511; n 5 o I 0 l
COROLLARIUM.

1. Hoc corollarium deest in codice a:

I.OÎA,B1"..’....
2. 7rp’5’repov ai A, Br . . .

5.0ÎA,BF ... .o.
4. à; Énée-Tl,» 757 DE, El, Il”

J.aËp:9,uoÜ . . . . . .
2. L’a-h Ër 7,5 Br àplôpoï . .

5. un) ai BH , 159 .194 A, A. A44

qui 4373. à; aux; 5Hr 71,3 A Ira;

a t a a. .I M’TÏV, a à 92 79) A’ mail-11’,

PROPOSITIO 1V.

C

62 Il): 70?; A, A Ira: cÏfl’v’

C
æ

4.700.....oc-0

Id.
Id.
Id.
Id.

deest.
Id.
Id.

Id.

t
I 0  0’

I . . pupe?
ucordat cum edit. Paris.

A, Br flpé’npov

. . desunt.

. . desuut.
..J°e

PROPOSITIO V.

à A han); 75v 13E, E2.

. . concordat cum édit. Paris.
a

l l dPI
9go; u’âv Ëv du; ET

. . ÂBHfi’pa tu) E6 707; A, A Ive:

. I I A.u’fl. Kan à: vœu-ra à HI 74.3 A

à! ’ . I f . a: l .un; un , zou o (il 19; A’ un

t Il p Vo: Hr, ez alpe; 1-01; A,A «au
v Imon"
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. PROPOSITIO V1.

ruina pua-31211515. cônzx 190. ÇZDITIO oxonnz.
’3’

1.p..........Id........deest.2. in; . . . . . . . . . deest. . . o . . . 307)
5. 76 «4’175 . . . . . . . Id. . . . I. . . . aÔ-rè 73
4. au) 5 615 na 1° ô a... ,quoç Id. . . . . . . . .ToÜT 75 «575 pipo; à")

107) 76 HB 79:7 r

PROPOSITIO VIL

1.5..........deest.......àV2. 5 [B 42”21 ËMTÉPW 175;! HZl 111136 vcrba alicnâ ma- concordat cum BdÎt. Paris.

TA 7è «In-o pêpoç Ëc’nlv’ nu in margine exa- t

V rata saut.5. înîvî’a’oç. . . .Vf. . ’Id. . . . . . . . ÏIŒOÇËG’TÏ.

4.ënî.......-.. deest....... Ërrî
v5.75...l....... 141........ 748’ 6. 351’ch Méfie; Ën-ÏHËEB 705 ZA, desuut. . . . . . - concordat cum edit. Paris.

«à 4676 m’y; 547; un) 5 AB I
105 TA’

.PROPOSITIO VIH.
LTqÎïAEÎ’o’o; . . . . . . Id. . . . . . . . Iî’roç’réïAE

2. I I I l. O . O I O Û Id. C C Û C U O ’

PROPOSITIO 1X. p

Il î, I o o U o 0 o a I o 1d. o o 0 a o o c2. êAa’meèïnœâAvroô A° . desunt. . . . . . concordat cum echt. Pans.

5.!1) c a a o I o a 0 a a 0 o I 0 D un;4.Æû.........1d........ a:
I PROPO’SITIO X.

I. 75114375 o a o a a u a Id. a o o g . o g2. fine.» 851m m7 AEëAa’mw desunt. . . . . . concordat cum edit. Paris.
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5. 751573 . . . . . . . Id. . o . ’. . c; . deest. .
4- 7017 a . . . . . . . . Id. . . . . . . . 797 J
5. un? . . . . . . . . . Id. . . . . ’. . . au);
6. un) 3 à”): pipo; Ënïv 5 AH Id. . . . I . . . o desunt.

1-03 A6 [1459», 75 1073 pipo;
Ë

in) a) 5 AB 706 A15 n 7è . aafi7èpîpn°

7.3hîx9n........Id........Éva-î
8.491.........Id....-....deest.

PROPOSITIÔ xm.

I.TÈaôTÈ....... Idugoonnoc
PROPOSOITIO XIV.

layèp..-..o...deest.......2-11)..I.0.-nc deest....... au)
PROPOS] T-I O XV.

I. a I a n a n o l a a o 1d. a 0 l o o n a2...»; ,æù.....,.... à5. :071: ........ Id. . . . . . . . in"4. éplôpàv . . . . . . . deest. . . . a . . 15910,48an
5. 5A parât; 167 A èptôyôv . 5A 73v A . . . . c concordat cum edit. Paris.

PROPOSITIO XVI.

la o o ç g g a 0.0V Id. a o l n o o n
PRO.POSITIO xvn.

. g .1. 35mm A6709 . . . . ’. . Id. . . . o - c a Â°’7°V:X°""

2’ I . U a 0 0 o o o p a . g5. mû à; ëpaâBwpàç rôvAoü- desunt. . . . . . concordat cum edit. Paris.
7a; 5 I’ 7.1.3; 737 E’ 6è.-
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1311013051110 XVIII.

BDITIO PARISIENSIS. ’ CODEX 190. EDITIO OXONIÆ.

  i ’ Il * . x î   a1. un aurortxoua’l Z. . a . Id. . . . . . . . tuteuronfourz

a PROPOSITIO XIX.4-»

Lai "pérou un) ’re’ra’fa’rw . 71’90’on un) renifla! . un? 7905700 un? «Pw’n’pou

, Î Ia. ÆÀÀ a; g ç . n a a a. Id. 0 a ç o o l a n

Ü fi50 ara o 0 I 0 l a a a n "77.? a a u a a 0-
4.757...o.....1d........73v

PROPOSITIO XX.
1. Hæc propositio in margine codicis 190 eâdem manu exarata est, vocabulis

conuactis.

2.;àvü. .3 . a. q a la);àya g Q. g o Sud? -
70

.0

1  -.070. 00......0 Id.lull.0l Inn.,, .4. narra. . . . . . . . n’a-In. . . . . . . www:

c    7 o 97°. a 0 o o I o O l Id. u a a 9 a a a 17,9
PROPOSITIO xxr.

1.390171; . . . . .. . . Id. . . . . . . - Ëxôv’nç 157076
’ a. 74m oî 1’14, HA gin-h àMn’Aou, Id. . . . . . . . oî ru , 11A 7cm immun m,

a I a I V
5. ËPIGPÛî 70.01 &ÂÂMÀÛIÇ, 6 a Id. c u a o o 0 o WÜÀ0’  .fl’)

I

  ! 4.754670....... Id........ cuva-ra
PROPOSITIO xxn.

1. Hæc propositio in margine codicis 190 alienâ manu exarata est, 70631311113
contra ctis.

v - n. , I   ino 711390; O; A, E, Z, du?!» Âdllr- Id. a a o a o o o TÂM00  wyæuo Àdll’cayol’u’OI un! .y

Cavo’pno: la) t’y 7? du)? Ain), 7;? ava-q; A079! , a: A , E, Z

* PROPOSITIO xxmu
Î I fi  10’"; 0.0.0.00. 1d. .cnc... tîfl!°;B,BlÂfiXlnol7flf’T°Y

3 N«.6737 m’yw 37431707 cum-ou,

l ’ I
2. :ÀGÏFONÇ 0 o a v o a o Id. a c c c o c a iÀdxM’TOI

M.

Il
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PROPOÀSITIO

EDITIO PARISIENSIS. CODEX 190.
1. 795701 iræ-won, . . . . Id. . . . .. Ërraaùr «957M,
a. nô; r, A . . . . . . . Id. I. y. . . . m5706; n
5. c L t n a o a c a a [du . g . g
4o 71 a o a o a c o o o o o o

PROPOSITIO XXVII.,

1. En) . . . . Â... deest. . . . . la?
PROPOSITIO XXVIII.

I . vrpàç 759 r afin-o; ïrnu. Id. . . . . . . . 79675; Ërn nô; 7è»! r.
aroî n a a u o o u U o kId; ’04 on u n in v ’n 5 d ’

13110 ÈOSITÎO ’xx1x.

x. T’yflç, I 0 a g. n a o o [du c l a o a o a 7171, a
2. t6. a o I a a u 1d. v o n a v o «No
5. 143v o o l 0 a o a a o [du o n u a I a a
4o oz, . u o o ’I a o a a Id. o u a o a o g ëPG «A

  PROPOSITIO XXX.
hou næ’fldî ÎA; a i a il a 4’ 7;, d
2. TOGÇ TA, a o u o a [de c ç a o a ln O dâTaàèdd
5. Ali 7è. 1137:2 N un? aï At, Id. . . . . . . desunt. Q

rBlwpû-rot vrpàç influa; n’a-17’

4. "P576, "Pa; WÉÀOUÇ. o 0 Id. o a 0 a a "p5; «757M
5. Ne 53, 31’ 7’959 57mn G, o Id. . . . . . . . «p3; indium; ci A8, Br,
6. nûçAB,àr. , , . . f 1d. o . ’ . . . . nana; .

. PROPOSITIO XXXI.
1. tu) brunir. . .. . . . . Id. . .. . . . . . a) 1:1» 51” 5 r in on?» 3’";

l
.4

XXVI.

ÉDITIO OXONIÆ.

"cric.
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s

PROPOSITIO xxxn.

naine 911151211315. coma: 190. nunc oxonxz.
lnàMiÀOUÇ..,. 0.. 1.1dc a a. tu l.
2.5A......... deest......; 54

PROPOSITIO XXXIII.
x. 947m6; âv du 1-3 Ë 7111194023" Id. . .- a . . . . N’on âv du 78 ("redit-var

2. yeyovàç 37 du 7?: Éwtvaxôslv’ Id. . . . . . . . NM! ab t7" fi ÇnToôpevov.

5. a I . Û Ü Û I . . . . I O Q U D ’. a.
4a WPËTOIË’PleFàd, v o a on. 1d, o kud o q o a U deSlmt.

A L I T E R.
deest. . . . o Q . a . . deest. a, c, d,e,f, En?» dv9970; ÆPIOIuà; 5 A. m’y»

d g, k, n. 31-: [ma «pérou 7473; âpteporî
. penchai.E7") flip 01578976; à?" 5 A, ,ut-

7pn6n’n-m 6m; Jplôpoü. Rai

:011» bigarra; 75v parpoüy’mv

aô’rôv 5 B’ A670: 371 58 71,515:

. d 30’719. A,

---B

b ’ T . , - .E3 9&9 p.3 , 06160175: in? parfu-
Bn’wrzu 591 673 Éptôpoû "mac.

ancicâo), :11):va a 5 lue-
’r 63v du? 5 r Épa 105 B Élée--

5507!. K1) Ëmî 5 r aïpa 73v B

parpcî,.èAAÈOxaÎ z; B 7:31! AH:-

0rp0?’ un?! à r d’y; 722v A lampé",

. ,3 dîîzéa’o’wv 63v 701.7 B, ËÀuxIIO’TOU

A 31”70; 715v yevpoüv-rwv A, Ëmp

d’ra’n’ov’ 05:: d’un: 5 B dv9270;

dptepâç ËrrJ’vrpû’ro; 59:. 07119

a». m5.". a, h, 1.

*-- ---.-« .
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3

PROPOSITIO xxx1v.’

IDITIO PARISIENSIS. CODEX 190. 21311510 OXOIllwC

1. 7.7013; âv du 75 Êm’raxûe’y. Id. . . . . . . . NM aîv a")! 73 me’pwor.

PROPOSITIO XXXV.

10:70-0000000 deest.......;v2. Êxo’wm . . . . . . . Id. . . . . . . . Ëxôv’myaô-roïc

5. 71m . . . . . . . . deest. ..... . 7m;
PROPOSITIO XXXVI..

1.5A.........-Id........*a2. [LITPD’G’OUC’II . . . . . . Id. . . . . . . a fliTpôgd’l’
5. à’rar’éîA, 375.5... wpèç à» hæc verba inter li- concordat cum edit. Paris.

M’Aouç 5cm neas alienâ manu

. exarata surit.4. iAA’àçËAm’PÈç Tôvnbü’ræç Id. . . . . . . . desunt.

597436:16de

PROPOSITIO XXXVII.
I.p.npoüfl,. .. . . . . . Id. . . . . . . . 14919500001.

PROPOSITIO XXXVIII.
1. pupitreur" . . . . . . Id. . . . . . . . FSTPOÜG’IV

20A; o ou 0...! 0.9 [du a ont... a5. (a; A , B ’ r 757 AIÂJTPÜI- o a a o c l a; iPa A, B, r 73’ AFÜ’rpoaa-l.
.QUC’I,

4..ozv..*........ decst....... 05v
5. 75v]! . . . . . . . . deest. . . . b . .À 7573
6. pe-rpüo’ouw’ . . . . . . Id. . . . - . . . [4.190501
7. pet-rpzîo’aua’t. . . . a . . Id. . . . . . . . . Fsrpoün.
8. prrpn’a’ouw. . . . . . . Id. . . . . . . . pnpoüfl.
9. 61"- . . . . . . . o . Id. . . . . . . . ’Êl-TÈVE’
10. HVTPHICOUU’IQ ç o . a o Id. 0 o a o a a ç FiTPOGTI.
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IDITIO’PÀRISIENSIS. CDDIX 190. ÉDITIO DIORIÆ.

z-x.æû.’........1d........deest. ”
u. un? guépard-r0; il): .’ . . Id. . . . . . . . :3": and 5 îÀéxw-roç
15. TàvZÆawpu’ru. . . . . Id. . . . . . . . [.wrpünt’rôyu

. . . . Id, . . . . . . . prrpoûw14.,m’rpûcauau’ . ..

PROPOSIITIO XL.

In in" a a a a c a v 0 Id. je la. g a n Io o ï"!!!
20 FÉPOÇÉPŒQ a a a n n a Id. n a g 0 n a o

PROIPOSITIO XLI.
I. 7è æoôc’v’mpîpn 7&4, B, 1’. 7èA,B, T449! . . . qui Êoôc’v-rape’pn TèA,B,r.

.2. iplÛpoÏ . . . o . . . . deest. . . . . . . .2940...)
5.5....’.....deest.......à4.51149: . . . a . . . .Id. . . . . . . . ËmîofivâHôvràrüvA.E,zm-

. 7.91714: , 5 H l5. in!» 77; 1-08 H hala-am âpza- Id. . . . . . . . 5 H ëAaîxln-oç a?» ïxu in? A, B , f

p.3; 3; :5" Toi A , B , T ,m’pu, . ,uc’pn, :0744 ToÜHËAaÉmv JP46-
pôç 3; ËEu 7è A, B, 1’ 1.459».a e.

. En!» à e.
Q FINIS TOMI PRIMI.


