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Venin: in hoc litt-uni turbine ,gin quo ferè
omnium Europæ Principum fæuo Marte in
apertum progrediuntur conatus,belliq; ma-
chinamcnta Campos inimico fanguine in un.
dam, baud incongruum cxifiima ui, vobis fa.
ucntibus, denuô publici intis facere gec-
meçrica Euclidis Elemcnta , quibus fubla-
ris nofi’ro hoc æuo balla gercre cirer omnino v
fruflrmeum, ne dicam temmriümu HaC
[01a une non ta. tu", Legitimæ habentur t
telnporumle’pfcnr anones , qUibu&dÊfiCiqu
tibus W. cruxhum negotiorum ordo , nec fa.

],,qrum folemnia fatis confiare poilent ; vc.
,. r r r’ rum etiam fauentibus Geometriæ principijs

daStlmeflvvagantium afquarum Clirfüm diric
gercyiaggeribufque extrué’cis audaéiam , sa

portantes vires compefccrc fluminum; de:
çwbus vera inquit Poem. ’
a figera fublato rapidm montant) flamine
trimas, 1" a» ..,- v- - I ; ,
-:.wïte.m’tz «gros, flem’itfatc la: ç bouumq;
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myflèrio Arîflîppus îlieICyrenaîcus hmm

nain diiudicauit veflîgia’, mimas marnait
potiori iurc committeré decct, quam ve-
(ho, Sapientiflimi Pattes , quorum fumait:

adentiam reculaapud homincs percnna-
unt. Ego quidcmifummo pudore’ farce:

muncris tenuitatem- nulla ration: ab in-
gcnijs ventis grandiora cxpofccntibus æquo
animo cxcipicnda’m; [01a enim matai: nô-
bilim , ac neccfiîtas in chublica (peut

ati mimi promittit: finis, fupcrquc ,vt
pero, ofl’crcntis audaciam luuabit defidc-

rium publiez: vrilitatis , uam (tudiqrum
meorum , qualiaCun’que ucrint; ramper
obieâum firmaui, ex quo fuma amplifo
fimi Senntus munificentia celcberrimo in
hoc Radio me publici Mathematum pro;
fcfl’oris munerc condecorauit. Hoc autan
tantummodq fupercfi , vt fuprcmum Nu-
men vos tantorun’n muncrum lat itorcs in
Fclfincœ Vrbis commodum , ac cens, nec;
non miam ad iuuandos mcorum [ludioo’
mm Vtiliora meditantium connus dia
faufiè, feliciterque conferuct; nam dubio
procul yohis parocuiantibus interrug
pta annorum ferie’ fœcundiflimum Bona-

niæ Cœlm parons fupra relii-
guets
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Mùinnioio in. matis - omnimadam cla-
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PRIMVM
E V CL I D 15

ELEMENITVM.

DEFl’NITIONES.

, I .Vnëtum cit illud,cuius nulla pars efi. 3,.
I I .

Linea verô , efi longit udo latitudinis expersg
.4

I I I.
Lincæ autem termini , funt purifia;

I Y. UReâa linea. cit , quæ ex æquo fua interiacet’

purifia .

V a LSuperficies cit illa , quæ longitudinem, ac la.
titudinem tantum baba: .

T parc: exempligratia in
quantitate ABC p.5 Iineis

A3, BC, Cl), DÀ,compre-
henfa , qua: confidents feelin-
dum longitudinem Ali, 8: (c-
eundum lautudinem Ai), (re-
mota omni profunditnte) in;
pûfiCiesachuaLur.

A Via



                                                                     

a E V C L I D 1 s
V I. .z Superficxel autem extrcma,funt lineœ.

k . V I Io,Plana fuperficies cit 11121 , quæ ex æquo fuas
mteriacet lmeas .

t» v I ’17 I. h
Planus verô angulus,efl duarum linearum in

plano fefe mutuo tangennum , &non in
direâum iacennum , alterius ad alteram

i inclinatio . ’ ’
Xem’pli gratia , quia duæ li-

t, . J neæ BC, BA,concurrum in
i B. 8: non iacent in dircétum,
I ideô cfllciunt angulum A, pla-

num ineadcm exiilentem fu-
B perfide , in quoduæ lllæ lineæ

confiituuntur. Diccntur nu-
rem duæ lineæ non in dire-

étum iacere , quando altera earum verlus concurl’um
protenfa non coincidit cum airera , (cd vcl eam fetat,
vel flatim pott punâum concurfus ab sa reccdit. Quæ
lecunda conditio ponitur propter angulum conta-
Ctus, in quo linræ non Te lecant, a: iolumodo le tan-
gunt, 8e poflmodum recedunt .

I X.
Cam autem lineæ , quæ angulum continent,

. refila: fuerint , reâilineus ille angulus ap-

pellatur . ’
Cum rem; linea fuper;câam confinens li.

’ ncam



                                                                     

’ ’E L M. 17 A, g.
T "neam cos, quidemceps funt angulos,
Aæquales inter (e feceritJeflus-efl vtcrque

æqualium angulorum; 85 quæ mfifht rafla
’ linga , perpendicularis vocatur crus , cui

" 3mm. g . .- . PRO timonintelligentxahùius
. definitionis dico,quod fi 1161:

, E3, refit CD. infillens efilcnat
r x duos angulos , propè punâum
C B Il) B,nempe EBC, 8: BSD, (qui las

né à Mathematicis vocantur an-
guli dcînceps) inter le æquales, vocabitur vterque an-
,gulus maous: «et: I:.B, infiiteus perpendicularis
en: refit: CD, cui infifiit. ’ ’

X I.
Obtufus angulus, reâo maior coll:1

I N luperiori enim figura duâa méta AB, angulus
ARC, en: obtufus, quia maior cit reâo EBC.

A X I I .
Ac urus veto angulus cit, qui minor cil refila.

V: v. g.àngulus A81), qui efi minon: angulo mais
E B D.

k X I I I.Terminus efi, quod alicuius extremum tell. ,

tha banc definitionem tres folummodo (a m ter.
mini ndeli Punâum , Lima , 8: Superficxes . Pun-

ânm enim terminus en huez: Line: et! terminus
lfuperhciei, 8: fuperficiesterminus efl carpe ris.

’ ’ A 3 V0



                                                                     

4. trairai:l X I V. iFig-Lira en illa, quæ fub aliquo , vel aliquibus
terminiscomprchcnditur .

Vantum ad banc definitionem ci! aduerten-n
dam, quad omnis quantitas terminas polli-

dens,hgura»dici non pareil: , iiquidcm Iinea (immu-
ce: habeas: terminas,»nempe extrema punéia , adhuc
rumen figura non appellatur, quia une: finira non
propriê dicitur punais extremis comprehendi, cum
punéta lineam non ambiant ,fed patius punâis ter-
minari dicitur s Vnde calligitur terminas debout
quantitatgm, quæ figura vacatummbire, 8: non un.
tum terramare .

X V . aCirculus, efl figura plana fub vna linos. com;
prehenfa, quæ peripheria appellatur , ad

uam ab vno punâo corum , quæ nitra.
figuram funt pofita,cadentes omues reflue
lineœ inter fa flint (squales .

cens figuram illam planam , que: vnica [inca cir-
cumfcribitur ,&adquam lineam
omnes reâæ liner: duétæ ab m0
punâo , quad mira figuram exi-

;B au, [uni æquales , circulum vo-
cari . Vt fi luperhcxes aliqua con-
cludatur mica linea BC D 12,3:
infuper habueri: banc coudai!!!

mm," ab aliquo punâoinua diéhm lincam (nice-
pt0,negnpe A, aunes goda: un: endentes ad termh

1 N hac definitione Euclides exponit circuium, da:-

num



                                                                     

v in, schlamm

surfer
.366?de puna, Ç V

.3
a

i inter [e tequilas.

l aï’EiLÂÆV M; ’I. s
[e , huiumedi figura

I. " i ’
omnium circuliappeL

N hoc definitionbgrEudidesdacet,puuâum illud
intrà citefilumàqno omnes une: «(riz ad cir-

eumfetemiam d &:,funt æquales,appellari centrant
eircnli;qualee punâum A, pofitum in præcedenti
figurasquo (ionienne: refila: AC, AD,& AIE, (un:

WXVII.’ Diameter autan cire uli,eft rafla quædam li-

,nea pet centrum duâa,& ex vtraque par-
te în’circuhi ripheriam terminaux , quœ
çirculum bi riam fecat.

Vins definitîonis exemplum habcmuslin (taperio-
rifigurann qualinea re&a BD,per centrum du-

âa, 8: ex vtraqne parte in circuli peripheriam termi-
nata, nec non etiam diuidens circulum in duas partes
munies; dlametcr vacat’ur . s

-r I X V I I I.
Senncuculus me) cit figura, quæ continetur

Iïrfub diametro, 8: fub illa linea, quæ de urf
cul; peripheriaâ diamètre aufertur .

F Xuan-igntiz in fuperiori circula figura B C D,’
contentaînbdiametro B D, 8: peripheri-a BCD,

réifiât!!! lGMculus, quia, v: f u prêt viium cit , 1min?"-

i - Ï :5 î h modi



                                                                     

s- ! V C I. 1 D I Smodi figura cil: dimediata pars circulî . Si verô aliqnz
reâa in circula non par" centrum ducatur canllimit
dans figuras,t;uæ circuli legmenta vocamur,quorum
Vnum femicirculo mains cit, alterum veto minus l.

X I X.
Reâilincæ figuræ funt , quæ fub mais limois»

continentur .
X X .

Trilateræquidem , quœ f ujb tribus .

a X X I.Qiadrilateræ Vera , quæ fub quatuor.
X X I I.’

Multilateræ autem , quæ fub pluribus,quanf
quatuor mais lineis compreheuduntur.

X X II I. .
Ï ’ Trilaterarum autem figura-

i rum, æquilaterum triangu-
lum eflillud , quad tria. laiera
habet œqualia. I Ï

X X I V.
Triangulum Ifofceles CR , quad,

duo tantùm habet lamera æqualia .

V X X V. ’ .’ Triangulum (calenum efi,
quad tria. inæqualia baba: in.

sera. i
.h i xxvi;



                                                                     

E l E M. I. 7X X V I.
- ’ Trilarerarum figurarum raflan-
’ gulum quidem triangulum
m cil , quod reâum angulum
c habct, vt cil: anguls C, in

fuperiori figura. .

X X V II.
Amblygonium autem, quad obtufum angu-

lum habet. -
j X X V I I I. ï

Oxygonium vero,quod tres habef acutos
angulos . ’

V T in triangule :quiiatero darum en;

X X I X. ,
1) a Œadrilaœrarum autem figu-

rarum , uadratum quidem efi,
» quad 8c æquilatcrum, 8c mélan-

li-B gulum en.

l Altera vero parte longiat
fleura cit, quæ raflangula qui-

d: dËm , at æquilarera non efl .
’ ’ X X X I.

i I Rhambus autem figura efi,
, z v quœæquilaterajed raflangula

2 » none-fi. A ..
A 4 XXXIL



                                                                     

8 E V C L I D I 5’
X X X I I.

Rhomboides vero figura
efl, quæ appofita latera , 8c

Ç] angulos habet inter fe
æquales , cum nec æquilû:
tara, nec æquiangula fit.

X X X I I I .
Præter bas autem figu-

ras, reliquæ quadrilateræ ’
figuræ ,’ trapezia. j appellen-

tur. .XXXIV.
Au.--.-------B Parallelæ reâæ lime
VC w D funt,quæcum in codem

fint plana , fi ex Vtraque
parte in infinitum producantur , in neutram’
fibi mutuo incidunt .

. . X X X V.Parallelogrammum cf: figura quadrilatea
ra, cuius bina oppofita latera funt parallela,
feu æquidifiantia . V: pater in romboide fu-
pra pofita .

X X X V I.
Cum vero in parallelogrammo diamcfeë

duûa fuerit , duæque lineœ lateribus paral-
lclæ feçantes diametrum in vno , eademque
purifia ,ita v: parallelogrammum abhifcc

’ . ’ L pa-



                                                                     

z I. E M. 1. gparallelis in quatuor dîfiribuaiur parallelm
gramma ; appellantur duo i111, pet quæ dia.
meter non nantit , Complementa s duo veto
reliq un , pcr quæ diameter incidit , circa dia.-
merr um confifientia .

Oc totum patet in parallelogrammo ABCD,în
H quo diameterAC,&lineaGH lecans dirime-

. tram in pnnéto F,B exifieniqucparallelz
lateribus AB, &DCJ
ltemlinea 1E fecans

G diametrum in eadetnpuné’to F, parallelaq;

1) I C cxiilenslateribus AD8c BC. Quibus in
nantibus perfpicuum dt parallelogrammum totum
ABCD, diuiium elfe in quatuor parallelogramma,
quorum duo,nempe GFID, EBHF,per une diame-
ter non tranfit, vocantur complcmenta. me (apple-
manta reliquorum duotum AEFG, FHCI exiitenc
tintin cires dia mettant .

PETITIONES, SIVE
Pofiulata,

I In l .POfiuIeîur,vt a quouis punâo in qüoduîs

pun &um,re&am lineam ducere conce-
reliant:fi ’

x r IF;



                                                                     

1°. . E V C L I D I S
I I.

Et re&am lineam terminatam in continu;
, uni reâa prqducere.

r I I 1.,Item quouis centra, 8c interuallo circu-
lum defcribere. I V.
i Item quacumque magnitudine data, fumi
polie aliam magnitudinem, vel maiorem, vel
minorem.

, XAXIOMATA, SIVE
Communes notiones , quæ etiam Pronun-

data , vel Dignitates dici falent .

Va: eidem çqualia,& inter fe funt çqua-
lia . refit quad vno æqualium maius cit,

aut minus, maius quoque efi,aut minus alte-
ro œqualium. Et fi vnum æqualium mains
cit, au: minus magnitudine quapiam ,alte-
rumquoque æqualium eadem magnitudine
mains efl,aut minus.

i ’I I.
Et fi æqualibus æqualia adieéta tint, tata.
Ï flint æqualia’. v ’

I 4 . . . . I I I. tEt fi ab æqualibus æqualia ablata tint, qua:f
relinquuntur, fun: æqualia. 1V



                                                                     

E L E M. I; uI V.
Et fi inæqualibus æqualia adieâa fini: ,tota

funt inæqualia . Et fi inæqualibus inæqua-
"lia adieéta fint,maiori mains, ôz minori
minus, tata flint inæqualia, illud nimirum-
mains , 8c hoc minus .

’ V .Et fi ab inœqualibus æqualia ablata fint,reli-
qua fun: inæqualia . Et fi ab inæqualibus
inæqualia ablata tint à maiori minus ; 8L à

. minori. mains,reliqua [une inæqualia,illud
- ,nimirummaius, à hoc minus .

. V. I.
eiufdem duplicia funt , inter Te funt
L œqualia ; Et quad vnius æqualium du-

plü cit , 8c alterius æqualium duplum erit.

V I I.
Et quæ ciufdem fun: dimidia ,inter le font

æqualia. Et è contra ,quæ æqualia funt,
eiufdem funt dimidia .

’ V I I I-
Et quæ fibi mutuo congruunt, en inter le
. rfunt æqualia.

S Enfus hnius Axiamatis en , quad fi dentu: dut-
.quantitates, quaru’m vna alteri inperpafitâh "Fu-

tra alteram excedat, (cd amb: inter le congruan Q tu!
quantums arquait; «un: . " ’ " ’ « ’

.. 4. 13;



                                                                     

I: l ME V C L 1 D 1 S
j 1X.Et totum Tua parte mains cit.

X.
Duæ lineæ reflæ non habent vnum, 8t-

idern fegmentum commune .

Srud Axiome , fi benê intelligatur Battu: teâæ lie
nez, non efi difficile . Proculus veto vt tous:

omnem dubitationem ,ipium demonfirat,vt vider:
en: apud P. (Jauium in fuis commentatijs.

X I.
Duæ reûæ in vno punâo concurrentes,

fi producantur ambæ, neceffario (e mutuo
in eo punéto interfecabunt. k

j A XILItem alunes anguli rem funt inter le
æquales.

l: Ræfens Axiome apertiflimum cit ex denim: de-
finitione, qua angulus reâus delcribitur 5 pro-

pterea quad inclinatio linearum angulum reâum
confiituentium augeri . val minui nequit , Ted prot-
IIJs cil inimuiabihs, cum angulus rcâusefliciaturâ
perpendiculari,quæ alterireâæ infifiat. Quæ per-
pendicularis cil oinninô immobilis, nec ad vnam,nec
ail aireram partun defleétere patefi, ictus nouait
amplius perpendicularis . ’ I

L XIIL. Frfi in duels reâaslineas airera recta in-
Ç1d6n5,ii1ternos ,ôcad eafdein partes ingu-

os



                                                                     

J! L E M. 7. 1j glos duobus mais minores faciat,duœ illœ re-
&ælineæ in infinitum produits: fibi mutuo
incident ad cas partes, vbi funt anguli duo.
bus mais minores .

Xempligratia (i in diras métas [incas A3, C D, in;
E eider): alla cette EF, faciatduos angulos inter-
nat, &ex eadem patte vid. BEF, DFE minores duo-

bus redis, volt Eu-

A clides nus tandem invnùm punâum con-
currere , veclus un)

a partent in qua [une
unguli minores duo-

bus métis. Quta ire:
to (vt notât Clowns)
hululmodi Amont:
inanimé. dubietacem

fecumtrahit, ipfius probationem ommittere non de.
bemus,at folummodo infant ad Prop.zg ’rcmlttlmlls’
cum ibi lolum incipiat apparu-e vins huius Axioma.
tis : a: hoc ne vllus dubitationi locus telinquatut .

. X I V . iDuæ reaæ lineæ fpatium non compte.
hendunt .
H Viul’modi principîum nullam potell: habere

diflicultatem ; mm fi duæ lineæ reétæ varias
vnam pattern coeant in pum’ïum , angulumque ef-
ferment. neceflariô ex altera parte lemper magisme
magls difiungen. ut, v: perfpicuurn cit. (Eamabrem,
v: (patiumaliquad rectilineum ex 0mm parte clam.
datur, duabus mais linels terri: quædam a iiungenda
en . Si quss vera cuperee demanllrauoucm hum;
Axiomatis Clauium coniulat. J 2CV,



                                                                     

Le E Ve L r n I s
’ X V.Si æqualibus inæqualia adijciantnr , criera-

torum excelfus, adiunâorum exceifui
æqualis.

’ X V I. .Si inæqualibus œqualia adiungantur,erit to-
torum excefl us exceffui cor um,quç à prin-

cipio erant, æqualis. n

i X V I I. .Si ab æqualibus inæqualia demantur , en:
refiduorum exceffus , excefiui ablatorum

æqualisz *X V I I I.
Si ab inæqualibus æqualia demantur, erit

refiduorum exceflus exceffui tatarum
æqualis . a i

XI X.
Omne totum æquale cil omnibus fuis parti-

bus fimul fumptis .
X X.

Si totum rotius efi duplu’m, 8c ablatum abla-
l ris cri: 8c reiiquum reliqui duplum.

VT verbigmia quiatotus numerus 2.0. duplus
z cl! catins culmen l0. Et abiétins ex illo 6.ab-

t Inti ex hoc; propterea tellquus illius 14. duplus
i etiam cit reliqui hutins 7.Aduertam tamen,quod hoc
i Atrium in vmuetlum demonltrabitur l’ropqèîîiî .



                                                                     

E L E M. I. 1;;X X I.
Si fuerint tres quantitates, quorum prima.

i fuperet fecund;1m,ôc feeunda fuperet ter-î
tiam, etiam prima tertiam fuperabit.

In primo Elcmento.
r

Vclides in primo Libro quamplurima cirre
refillincas figuras, vingt-114 fcilicet, 6’ pn-

rallelogrammn , demonflrat . Etprimum trian-
gulorum omis, 6’ proprietaæs oflenrlit , i pfii tian

imam angulos,tùmi imam lutera inter je campa-
rando. rPoflmodum ocra parallelogramzharum
proprictatcs interijcæns tranfimm farinai p11-
rallelogrammzz, quorum ortum alliciant; me non
ctiamhymptomam ipforum dermmjîrari ’ [(144,43

triangulorum , ac parallelogrnmmormlz commit.
ratianem manifèflar , 6’ quaiîflm philo para].

lelogrammum arquai: triangule conflituarur. De- ’

mon agit deiis , que in refixngulls triangulzsà
lateribus defcribumur, quadratis: raideurs: quartz
bahut proportioncm qzmdratum illud , quodà
latere refluai flîîgtiltim fubteiixleme ,defcribitur,

ml ca quadram ,quxà relirait laterzbus raflant
angulum com prcbcndcmibus, fiant.

a PRO-lm.



                                                                     

çà EVCLIDIS
PROPOS. 1. PROBL. I.

Super data rcâa linea terminata,triangulum
æquilatcrum confiitucrc .

Nt: dcmonfirationem lutins propofitionis cit
aduertendum in omni problcmatc duo pouf-

fimum CH: confideranda , nempc conltruâio films,
quad proponitur , 8c demonltmtio , qua oitendicur ,
çonltruâioncm mêlé eflc mlhtuzam . Qgæ duo adam

reperiu mur fera in omn-i Theore-
mate . Sæpcnumcro enim vt de-
monltretur id , quad propouicur ,
(onltrucndum clt ahquid; vt ex
fequentxbus flet manifeflum, cum
pauca admodum’fint theoremaca,
qua: nullam requirantcont’trucflo-
mm .

Sitigitur propofita recta lineazerminata AB, (apet-
quam confirmera iubcmur triangulum æquilaterum.
Centra 13,8: interuallo même A8, [par 34m.] dam-
batur circulas CB:1tcm centro B, 8a interuallo eiufaê
tafias 8A, alias circulas dcfcribatur ÇA. («ans prio-
rcm in pnnéto C. Exquo [par 1.pet.] ducantur duæ
rafla: lincæ CA,CB,ad punît: A, à: B; quuc fu-
par rcétam A8, couiticutum triangulum A13K; , hoc
dhfigura tcftiünca contenta mbus métis lincis. Dico
hoc triangulum in conflruétum efle æquilaterum .
Probatur . Quomam refit: A3, AC , ducuntur en:
centra And circumphcrentiâ circuleB;[per 1;.def.]
crit méta AC, mitée A8, æqualis: Rurfus quia rcCtæ -
3C, BA, ducu mur ex centra B,ad circumpherentiam
çnculi C9 ,cflt méta 8C, gcâæ BA gqualisi .I Tâm

, gaur



                                                                     

a:
; , E I. E M; I. l7firm- AC,quâm BC,çqualis en mâte AB.Quare [par

I m1.] AC, 8: BC inter le æquales crane; arque idelrco
’ triangulum ABC,erie æquilatemm . Supra data ergo
3&3 huez: permmam, Sec. de en: faciendum.

.  PRÔPOS. 2; PROBL. 2.
Ac! datum punâum , data: reé’tæ lineæ,

æqnalem rcâam [imam panere.

SI: punaum (hmm A, ardu: reâalinea BC, en!
aliam rectaux; æquaîem paner: oponce ad pun-

âum A. hâta afterutro extremo liueæ 8C; nempe
B. centra [pef 3.pet.] defcribatur. circulas C E, Enter-
uallo rcâæ BC. H04: fiât) ex pnnâo A. ad central);
B.[per mu.) recta ducatur A8; (nifi punétum A,
filerie finet; rcâam BU, vel in cliqua extremitate li-
heæ BC. Tune enim pro linea duc’ta fumetur portio
lineç 3C.) Super tette: veto AB,[per n.pr:mi.j confli-
tuatur triangulum æquilaterum ABD, fun-(nm , au:
deorfum verras," libuerir; cuius duo tarera modo
conflicuta DA, DB, verfus rcânm AB [per z.pe:.]

extendantur 5 DE, quidem oppo-
fitum punâo date A, quue ad

r.çircumfèrentiam in E,- DA, veto
oppofizum centra B, quantumli-
be: in F. Deinde centra D, inter-
uallo lineæ DE pet centrum B
tranfeuntzs [fier 34m.] alter circu-
lus defcribacur Pli, («ans retient

DF, in F. Dico reâam AF, pofitam ad punâum and
cum A,æqualem efle data: refis BC. Probatnrf Quo-
niam DE, DE, duâæ fun: ex centra D,.ad curcum-
ferentiam FE. [par 1g. defi] ipfœ inter fe æquales
«un: g êbhtis igitur DA, DE, zqualibus , clam (in:

n 1 B A I ancra.



                                                                     

18 .. EVC 1.11215?
lutera trian’guli æquilaccri ADB, [par 32 pion.) ramai
nebit AF, æqualxs rada: BF. Sed eidem 8E. [per t5.
defi] æqnalis cltfeéta 8C, (cum ambæ cadnnt ex cen.
ne B, ad circumferemiam EC.) Igitur reâæ AF. 8C,
quandoquidem "raque æqualis cit citent: reâç 8E.
inter [e [per 1.pron.] æquales emmi Ad damna igi.
tu; punctum, &C. (mac! en: faciendum.

’ëeerpnopos. 3. PROBL. 3; Il
Daës "d;ua,bus hais limais inæqualibus , de.

màiore Encan: minori çqualcm dctrahere.

S lm du: refis: lineæinæquales C, minons: A8
r maior,oporteatq; ex maiore A8 detrahere lineam

zquhlem minon C. Ad alterutrum extremorum li-
c ne: maïoris AB,nempe ad pun-

--- &um A, [per 3. pri.] pomme
aulique litiez, qu; fit AD, æqua-
lis minori C. Deinde centro
A, interuallo AD. [par 3. pan]

.. circulas defcribatur feeans A8,
in E; Dico AE (jerraétam efle æquaëem ipfi C. Pro-
batur. Quoniam AE,[per.lç.defÎ] æqualiselt ipfi A1).
8: eidem Al) per conîtruâionem æqualis cit hnea Ç;
(par 1.pun.] crane AD,& G,inter le æquales. Dua-
bus ig’xtur dans, ace. ngd cm faciendum .

A PROPOS. 4. THEO R. I.
Si duo triangula duo lateraduobus latteri-
. bus æqualia habeant,vtrumque vtriqucs-
- Ihabeant veto , 8c angulum angqu æqua-
c 1cm fub æqualibus mais lineis cOntenj

" cum



                                                                     

- E l E M. I. 19tum: Et bafim bafi æqualem habebuntzi
i erirq ne triangulum triangulo æquale ; ac

reliqui anguli reliquis angulus æquales
crunt, vterque vtrique, fub quibus arqua.
lia latera fubtenduntur . ’ .

In: duo triangule ABC, DEF, 8c vains vtrumq;
latusAB, AC,æquale fit alterius vtrique lateri

DE, DF, hoc cit ABlpfi DE, 8! AC, îpfi DE; angu-
lufque A, contentus lateribus AB, AC, æquahs an-

gulo D, contenta lateribus
D DE, DE . Dico bafim BC.

çqualem quoque efïe bafi EF;

&totum trianguium A B C,
triangule DE F; 8c vtrumque

B G Il Fanguium 8,8: C, virique an-
i gala 15,8: F, ideit , angulosB,8:E, qui opponuntur lateribus æqualibus. AC,
DE inter (e; 8e angulos C,& F, qui Opponuntur
æqualibus lateribus AB, DE, inter (a quoque efle
æquales . Probatur :nuoniam enim rafla AB,re&æ
DE, ponitur æqualis, t, v: fi altera alten fupcrponi
intelligatur ,collocato punéÏO A, in panât) D: [Par
8.pron.]ipfæ fibi mutuo congru am , pondumqne B,
in punéto E, cadat . Neque rnim dicere quis poterit,
partem-reétæ AB,reétæ DE, congruerciôzpartem
non quia trinc duce reâæhaberent idem fegmentum
commune,quod [par ramon.) cit mpoflibile. Quod

gfiquis dicar pofito punéto A in D, cadere quidem A
punétum B, in E, fed reâam A3 , cadets. vel ad de-
main, vel ad finiflram, claude-m duæ méta: lincæ fu-
perhCiem, quad [par i4.pron.] fieri non poteü.Qua-:
ce reâa AB,re&æ DE, congruet, vt diétum dt.Cum

B z ergo



                                                                     

zo E V C L I D I Sergo angulus A, angulo D, ponatur æqualis , [par 8.
pron.] cong’ruetquoquel alter alteri , hoc cit reâa
AC.re&a: DF,congruet,pun6tu mque C,in punôtum
F. cadet, 0b æqualitatem reétarum AC, DE; Bafis igi-
tur BC, bali EF, congrue: quoque t alias fi reéta BC,
radent lupra, vel infra EF, cum punCtum B, cadae
in punâo E, 8e punétum C, cadet in purifie F, duæ
reétæ clauderent lpmum quad [par 14.pron.]elt ab.
(ardum . (km circa bafis 8C, cum bali EF congruit,
ac Bproinde [par 8. pron.] æqualis cric. Et triangulum
A C, triangule DEF, 8e angulus B,angulo l1, 84: an-
gulus C, angulo F, 0b candem caufam exiliez arqua-
àimmrare fi duo triangula,&c.Qiod erat demonllran-

nm. paon y’THEOK L
Ifofcelium triangulorum anguli fupra bafim

flint inter fe æquales: 8c producÏtis saqua-
libus trianguli lateribus anguli infra. ba,
fim pariter funt inter le æquales .

It damneriangulum ilol’celes ABC,cuius duo la-
tera A8, AC lin: æqualia , dico angulos A B C,

y A D
cf 1,

ACE lapez infinitif: inter le æquales , Puiter ("Mi

Z quad



                                                                     

a L t M." I: Sid prod nais æqualibus lateribus A8, AC in G, de
, 4

, ïangulos infra balim CBG,"BCH exiflere æquales.
" lintelligamus triangulum ABÇ elfe replicatum in

w triangule. DEF , 8c latere A8, AC trianguli ARC
’ fielîeæqœlia lateribus DE, DF trianguli DEF;&ideô

Quatuor limas A8, AC, DE, D9 elle æquales; nec-
i 8a engulum A æqualem angulo D, angulurnB

[ligule 15,8: angulum C angulo F.
"- ÇDemonlir. (laminai cuira duo triangule ARC,
DEF pet fuppofitionem habent duo latere AB, AC

Chaqualia duotpus latetibus DE, DFalterum alteri hoci 1 cit in.» Annule lateri une; latusAC æquale la.

teriDEæàngulum A cqualern angulo D; [pet 4.
buius] eruntreliqui anguli reliquis angulis æquales,
quibuszq’ualiaflatera fubtenduntur , ficque angulus
ACE, coi lubeenditur latins AB æqualis crie angulo
DEFcuiifubtenditur latus D F,- fed angulus ABC i
ponitnt agnelle angulo DEF, cum fit idem angulus
replicatusin triangulo DE F : ergo [par LaxiomJerit
angulus BC æqualis angulo ACB,quod erat de-
monllran uni.

COROLLARIVM.
Ex lm propofiç. liquet, omne triangulum aquilin-

terum elle quoque æquiangulum : hoc efl,tres augite
los trianguli æquilateri elle in ter felæquales, nam lem-
âer duo lacera quomodocumqne fumpta funt niqua-
, à. ficque anguli ad balim erunt zquales .

I momie Trima.i Muet: pars lituus quinte: propofitionis , angulos
(cilicet GBC , HCB Infra bafim BC ponter exillerc
taquales «manu: poll propofitionem 13. lm -
hslibri.

’ g. .3 3 No"



                                                                     

a: E V C L I D 1 S
’ otarie Secundat nSexta picpofitio Euclidis poli: 18. propofitioncm,
nulle negotio demonllrabitur.

Nonne TCl’tid.
Septima Euclidis propofitio tantummodo ad 0&3...

uam propofitioneml demonltrandam inleruit 5 qua de
te cum lequens propolirio aliter demonltrari polfit,
ideo p nitus de relinquitur, Be folum feptimum locum
ad contufionem euitandam illi referuamus . ’

DPROR & THEOK y
Si duo triangula habuerint duo latera duo-

bus lateribus æqualia vtrumque vtrique;
habuerint veto, 8c bafim bali æqualem;
angulosquoque Tub æqualibus mais li-
ncis contentes æqualcs habcbunt .

lut data duo triangule ABC, DEF , quæ habeanc
d uo latera AB,AC æqu alia duobus lateribus DE,

la a alttrunr alteri, hoc et! A8 adæquct DE , kA C
F: Vit panier bals BC fit æqualis bali EF: 430° m”

, , gu-



                                                                     

E L E MI. 1.1..,gulum A squalem elle angulo D, quippequi lub
æqualibus lateribus comprehenduntur.

Centro E intetuallo bD [par 3.poji.] delcribatur
circulas DGH; 8c pariter centra F interuallo FD
notetur alius circulns DLH,qui priorem circulum
fecabit in punéto D.

Demonli.lntelligatur kalis BC fuperpofita bali EF,
& quod punâum B cadat in E. cum hæ duæ baies
lupponantur æquales , etiam’ punâum C cadet in F,
babebuntq; congruentiam : quo (tante li denuô con.
cipiamus triangulum ABC luperpofitum triangulo
DEI- manante bali BC fupra bafini EF, punâum A
necellario Cadet in D, non autem extra, quia cum BA
ponatur æqualis ipli ED,punâum A cadet incir.
cumferentiam DGH: paritèr cum CA Raton fit
æqualisiph FD,idem punâum A en: in circumlcren.
tia alterius circuli LDH : inde fequitur punâum A
cadetein D,tcum (clam punâum D fit commune
urique circumferentiæ: Si ergo punôtum A cadit in

"Detiam lineæBA, AC congruent lincisED, DE se
angulus A congrue: angulo D: quare [par 8. axiom.]
duo Anguli-A, 8: B lub æqualibus métis liueis com
terni erunt æquales : quad erat demonflrandum.

COROLLA RIVM;
Port?) ex hac oé’caua propofitione non lolnm Colli-

gi potelt,angulos ab zqualibus latetibus contentes
aquilins elle,verlim etiam reiiquos angulos,qui ad ba-
fes conflituuntur , vtrum ue Vtrique, vt angulum B,
angulo E, a: angulum v , angulo F; immo torum
ttiàngufum toti triangule æquales elfe , vt confia: ex
eadem fuperpofitione vnius trianguli fuper alterum.
Nain fibi mutuo congruent , &diéti anguli ,8: rota
triangula, in perfpicuu’m eût Quod etiarn ex quarta

mmfirione colligi poterie, i ’ me!)



                                                                     

:4 erratum;
PRopos 9 PRDBL 4

Daturn angulum reâilineum bifariam
fccare.

SI: diuidendus angulus reâilineus ABC , bifàrîam,’

hoc ellin duos angulos æquales. A tafia 3C,
maiori [par 3. pri.] abfcindatur BD,
æqualis ipfi RA, ducaturque reâa-AD.
Dei-nde (uper AD, [per r. pu] confii-
tuatur triangulum æquilaterum AED,
a: ducatur recta 8E, diuidens angulum
reflilineum ABC , in angulos A BE,
EBC. Dico bos angulos inter 1è elle
æquales. Probatur. Cum enim latere

E . A3, BE, trianguli ABE, æqualia (in:
latetibus DE, BE, trianguli DBE,

vtrumque vtriquc (tram DE, pet couliruâionemiplî -
A3, faâum fuit aquale)& BE, en commune ,- 8e ba-
fis AE, fit æqualis bali BD; ex en quad fint latere
trianguli æquilatcri ç lequitur , quad duo tria ula i
ABE, DBE, habeant conditiones mitans: l’ropo nie-
mis, vnde erit angulus ABE, angulo DBE , æqualis;
quapro pter angulus ABC,crit bifariam diuifussquodl
erat laciendurn .

PROPO& 1m PROBE ç

Datam reétam lineam finitam bifariani

ferme . »

’P.

S 1c «a: finira au, diuidenda biffin!) ,iaenni
519;; partes arquait; [par r. priïDtlcribçFut f"!!!a 4- g un.



                                                                     

1-1: z E M. L. , z;
as triangulumièequilatemm ABC,cuîusengulus C,

redît: C D, [par 9. prl.] diuidatur bi-n’
c fariam, «Claque C D, reêtam AB, («et in

D. Dicoreâam AB. bifariam elle diuiq
lam in D. Probatur . Quoniatn duo leur:
AC, CD, trianguli AC D, æqualia (un:

A D duobus. .lateribus BC , CD , alangui!
BCD,vtrumque vtrique , trempe AC, ipfi

8C. cum fiat ambo latere trianguli æqurlateri,8e C D,
en commune s Eû autem, 8e angulus ACD, angulo
BCD,æqualis pet conflruâionem: [par 4.pri.] cric
bafis AD,’bali DE, æqualis. Data igitur reéh A8.
fuit bifariam feâa in D. QIOd en: faciendum, w

monos. n. PR 013L. a;
Data reâa linea, â punâo in ca dato,re&anl

lineam ad angulos tettes excitare,

SI: data refila linea AIS, 8e in ipfa fit datura puni
&um C, a quo iubemur erigere [uper AB, lineam

cd angulos naos, leu perpendicularem . A panât)
C, fumatur [per ,primi] reâa CD, æqualis ipli CAJ
Deinde fuper A ,[per r.pri.] conflituatur triangun,
hm aquilnterum AED, arque ex punêto E,ad pun-J

’ &um C, ducatur linea EC,quam
dico elle perpendicularem ad
A8. Probatur. Œoniam Inter:
AC, CE, tria nguli ACE,æqualin
fun: lateribus 0C, CE, triangulfi

A C D DCE, vtrumque urique, trempe
AC, ipfi CD, pet confiruâioà

hem; &CE, commune 3 en: veto. , de bafis A5» 515
BD, æqualis, cum fintlatera trianguli æquilateri;
W 8mg Etna; ensuit C. locutions Coma,

A PrSB



                                                                     

et E V C L I D I .9prehenli æquales: quare [par l0 pri.] dicetur vterque
redus; arque adeo EC, recta ad Ali, perpendicularis
pi: . Data igitur recta liriez a pundoin ca date, &c.
Quod faciendumerat o

PROPOS. 12. PROBL. 7l
Super datam reclam lineam etiamiinfinîtam,
A à dato punfto , quod in ca non cil,

perpendicularem rcétam ducere.

tu ipfam punâum C,â quo oporteat lineam per-
pendicularcm ducere ad
reaam AB. Centra C,in-
ternallo veto quolibet cir.
tolus delcribatur recalas
AB.in A.8e E, (quoniam
lnteruallom aflumptum
tantum elle debetwt trans
icendant rectam AB;alias

A” eam non (caret) [per le.pff.) diuîfa autem «à: AE, bifariamin F, ducatur
reflet CF, tram dico perpendicularem (de ad AH.
Probatur. t ienim ducantur ÇA, CE,erünt duo la-
tera AF, 8e PC, trianguli AFC, æqualia duobus late-
ribus EF, FC, trianguli EFC, vtrumque vrriqïie, pet
conürutîionem; cit amerri 8e bafis CA , bali CE
æqualis ,cum fint ex Centre C, ad circumferentiam
AIDE. Quare [per8.prz’ 1’ erit angulus AFC, angulo
EFC,æqlialis,8e propterenfiper io.def]vterque reétus.
Duêta citigiturCF, perpendicularis ad A3. QIod

ont faciendum , - * ,

SIt teÊta AB,etîamînrei-mîuaræ quantitatîs, &ex. *

r ,

i il il ail-5110?;



                                                                     

ELEM. r. "4&7
PROPOS. 1*. THEOR. 6.

Dum reâa linea fuper refrain confidens H5
ncam angulos farcit , aut duos ratios, au:

duobus métis æquales efiicit.

. SIt refila AB couliliens luper ré-
ctim CD, que: leur duos an-

gulos ABC, ABD: dico huiulmodi
angu los elle rectos, vel fimul accep-

C- 3 J) ros adæquare lummam duorurn re-
Ctorum .

Demonl. Vel reâa linea AB cil perpendicularis
ad C D. vel non eli perpendicularis 5 li cit perpendi-
cularis [per ro.defî] anguli deinceps ARC, ABD
eruntreé’cî,&confequenterfper n.axiom.] duobue’
mais æquales. Si verô linea A8 non exillat perpen-
dicularis ad CD, faciatque angulum ABC obtulum,
8: ABD acutum,â punéto B [per r r.prinn’.] ducatur
BE perpendicularis ad CD. Cam ergo reflet DE
lit perpendicularis ad CD [per to. def] duo angulî
EBC, EBD erunt embu re&i,& [per 12.4xiom Jduo-
bus mais æquales sied tres anguli DBA, ABE, EBC
[ont partesduorurn an ulorum EBC, EBuni (une
real : ergo [pet Lui m J diétl tres anguli ABD,
ABE, 1583C erunt æquales duobus reâis ,- led i jdem
tresaugu ’BD, ABE,EBC fun: omnes partes duo-
rum au rum ABC, ABD; 8e ideo illis agnelet:
ergo lynx, axioma] 8e duo anguli ABC, ABD «un:
aqualfldylobus mais, QIOj erat demonltranduui,

«tirera



                                                                     

a. EVCLIDIS
Altem par: propofitianis quina

; E06. aIn triangulo Ifofceli prodùâîs æqualibus la;
tcribus anguli, qui fiunt infra bafim,

funt inter fe æqualcs .

SI: triangulum Ifofceies ARC. in quo æqualîa la;
tera fin: A8, AC ,8: infra bafim BC producantur

in G. 8.: H. Dico angulos infra bafim , GBC, HCB
clic inter fe æquales. ’

Demonft. Cum enim reâa C B cadat laper rec-
fi’am AC [per 13.huiu:.] duo anguiiCBA, CBG

erunt duobus reâis
æquales: quad pariter
cit dlcendum circa re-
Clam BCcadentem fu-
per reâam AH, 8: effi-
cientcm duos angulos
BCA, BCH duobus
mais æquales: quart:
mm omnes reâi anguli
[paru prô.]fint inter [a
æquales, erunt duo an-
guh CBA, CBG un?

les duobus angulis BCA , BCH: fi ergo a!) huiu modi
I uançitatibus æquahbus demantur angull ABC,ACB,
upra bahm [par l. par.g,] (nazies,- remanebunt an-

gnli CBG. BLH intra balim æqualcs . (lied en: de-
Enwnfltandum,

PRO;



                                                                     

ELEM.I. 29’
PROPOS. 14. THEOR. 7.

Si ad aliquam reâam lineam , arque ad du:
punâum, duœ redise lineæ non ad cafdcm
partes duâæ, co’s , qui flint deinceps , an-

gulos duobus mais æquales fecerint ; in
direâum cr unt inter (a i pfæ reflet lineæ.

, I: data rafla AB, iniqua unâum B, ad quad si
diucrlis partibus duCtæ lût duæ seétælineæ 8C,

BD, tacicntes cum A8, duos angulos ABC, ABD,vel
hétoswel duobus redis æquales . Dico ipfas BD, 3C.

I ’ canter elfe inter (c multitu-
tas, vt CBD, fit ma une; re-
&a. Probatur. Si cnim CE D.
non en méta produéta C8;
in direé’tum , 8c continuum

cadet aurfupra BD, am: in-
fra . Si cadit f u pra,vcrbi grau
ria, in E, cum fuper raflant

CBE,înlifiat méta AB,Lper L;.pri.] hem duo anguli
ABC,AB E, Juobus rcâls çqualcs: Ponuncur autem,
8: duo nnguh ABC, ABD, duobus redis æquales;
lunt autemEper r z.pron.]omnts rcttx inter (e gquales:
(liure duo anguli ABC, A RE, duobus anguli; ARC,-
A81),eru n: æquales : Ablaco lgicur communr angu-
Io ABC, [par g. mon] remanebunr anguh ABE,
ABD,intcr (e æquales, pars,8c cotum ,qnod CH: ab-
furdum . Non igitul’ rcâa BE, cadi: lupra «étant
BD. Œoquo mode oliendetumpfam nec cadet: in-
fiaipfam BD: igiturCB, in dtrcétum produâl ca-
dem eflicietur, quæ BD: ideoq; (î ad ahquam reâam
lineam,a un ad crus puuàum,&c.Quod demonliram

dam cm, ’ y Ph



                                                                     

’32. EVCLIDTS’A w
fia BEFJtavt EF, [par 3.pri.]abfcifla lit æqualîs real
dz EB,ducaturquc refis PC. Œoniam igitur lamé
ra AE,EB,trianguli AEB, æqualia (un: lateribus C E,
,EFurianguli CEP ,vtrumque vtrique par confitu-
âic’mcm; fun: autem, 8e anguli ad E, diâis latcribus

i maillions comprehenfi [par 1;.pri.]inter le çqunles,
cum (in: cirre verticem ,8: oppofiti: Erit par faun-
damPartem uartç propofitionis angulus EAB,çquaq
Iinngnlo E813; elt autcm angulus ACD,cxtemus -
maior angqu E C F, cum me fic totos , a: hic pars:

i Igitur , &exrernusangulus ACD, [par 1. un] maior
exit interno,& oppofito EAB; Derme fi latus AC.
producatur ad G, 8: lattis BC diuidatur bifariam , 8c a
panda A, par punâum (eâionis, ce prorlus modo.
quo (opta faâum fait , ducatur lima facile en: du
monflrarc angulum BZJG, maiorcm cfle anguloin-r
terne, 8: oppofito ARC. quo [tante cum angulus
BCG.[per 1;.pri.] fit æqualis angulo ACD, criant
angulus ACD [per1.ax.] maint exit angulo ABC:
cuiufcumquc ergo trianguii, &c. Quod crac deman-
flrandum a

PROPOS. I7. THEOR. Io.
Cuiufcumque trianguli duo anguli duobus

refus flint minores,omnifariam fumpti.

In: trianguiun’a ARC; dico

A duos anguios ARC, ACE,K minores efle duobus nais
quomodocumquc fumantur.
Producatur enim quoduis [av
tus, nempe BC,in I. Quonialm
igitur [ per 16. pri.] angu us

a c 1 15.0.135an maie; cfllntcrq
no.



                                                                     

, I Il E M; I. I 3;no,8toppofito ABC;fiaddatur commuais angulus.
ACE, [1104. prou] crunt duo angulr AGI, ACE,
maiores duobus angons ABC, ACE; [cd duo AGI.
ACB,[per t3. pu] æquales funt duobus mais, Igi-
tu: duo ABU, ACE, «un: minores duobus-tzars.
Endcmwratione cran: angon CBA, BAC, minores
duobus métis, dummodo latus SA, .producatur na, v:
angulus externus efforrnctur.Cuiufcunq; igicur man.
guliduo anguli , &c. Q’üod" démonfirandum crac .

C-OROLLARIVM l.’ Ex diétis confia: in omni triangulo,cuius vous alu-ï
ulusfucnt reâus ,ch obtufus, reliques elle acutosa

Êum enim pet banc propofitioncm duo quilibet an-
guli (in: duobus mais minores ,znccctïe cit n: fi vous
fouit reétus , vcl obtufns quœmcunquc reliquomm
eflè acutummc in triangule duos angulos rcôtos, au:
xcaistmaiorcs eue (mania: .. r i . » ’

COR O. L L AIR..I-V,M a. . .
chuitur ctiam ex hac Propofitione:quod li "ne:

nanan! allia re&a angulos inæquales facrar, vnum
A (cliiicct acurum ,I 8e alte-

A ” i ’ Ïruïnobtufumflincani ber.

I pandicularcnfi ex quouis
. «du: punâo adaliam li;

I ’ t t - neam «Ct-am: denâflaxn;
’ . cadet: verluspartem acu-

" tri anguli . Fana: cmm
’- rcâalAB, cum: CD,

- va uosm . nem-. r r ngABD,:3tur;r;y&AB
i I i i . obturons-3» die. ittatur-quer punâo quuocànqut [1M 12.1217. d CD,
Perçcndlculam A1), JMo’ADfiaderc ad partes an-

ü- » fl- C guli



                                                                     

l E V C I. 1 D I 8rami ABD. Nam fi non caditad partes anguii
acuti, fi fieripotelt cadet ad partes anguli obtuli A3
C. 8: fit verbigratia AC; igitur duo anguli ABC, AC
B, (ont maiores duobus mais , cum vnus fit rectus, 8:
alter obtuius quad cit abfurdum [par r7 pri.]: quai-e
perpendicularis cadet ad partes anguli «un; quad
entofiendendum.

COROLLARIVM 3.", .Pari ration: fit manifeüum prunes angulos trian-
guli æ uüateri, 8: duos angulos trianguii ilofcelis (u-
pta un efic autos. Nain cumfper s,pn’.] 8: ni-
libet duo in triangule æquilatero.& duo in ifo ci:
fupra bafim fiat inter le æquales: fintquelîpcr t7. pu]
fimul zain illi , quem un duobus reéhs minores ,.
crie quilibct illorum mâte minot,- hoc dt acarus.

PROPOS 18. THEQR. n.
Ornais trianguli maius latus maiorcm angu-

Ium fubtçndit .

I N triangqu ARC, lit htus AC, (nains latere A3.
Dico angulurn ABCçmaiorem efle an ulo. ACE.

Prob. E maiori laterc"AC,[prr Nuit] au eratur A?»
mais ipfi AB,ducaturque «a: BD. Quomam Igl-

zur duo latere AD, dB, pet
conüruétionem (ont Inter (a.

Italiaïper .pri.] crantan-
. :uqli ABD, sADB. inter le
annales: fait autem angulus

- A013, [par 16, pri.] mazot
i lngulo ACBtjgitllr, &auglh

lus ABD. muer cric meule
ACB.



                                                                     

E L E M. 1. a;ACE. (Emobrem cum [par 9 pron.] angulus tatas
53C: fit miam maie: angulo ABD, cri: angulas
ARC, mnlto maint angulo ACB . Enduit rationeli
lattis AC, ponant; maiusiatere BC, facile cric clien-
dere.angnlum ABC, maiorem elle angqu A. Quare
omnis triangulimaius lattis maronna anguium lub-
tendit . Quod demanItrandum en: .

COROLLARIVM.
Ex hoc fequituromues tres anguios trianguli (ce;

leni effe iuæquales, cum laura in huiulmodi triangn o
liefint inter (e inæqualia . ’

Propaf V1. lib. I. E 100.5 radial.

Si trianguli duo anguli æqualcs inter (a
fucrinr; ctiam fub æquaiibus angulis DE

, tarifa latera æqualia inter [c crunt.

N triangulo ABC, tînt duo anguii ABC, ACE;
« fupcrlatus BU, inter (esquilles. Dicoctiam duo

A latera æquahbus lagmi: oppofita , nempe
AB, AC, die æqualia . Probatur . Sienim
non (un: æquaha lutera A8, AC, cri: alte-
rom malus. Sic ergo A8, mains quint AC.
[per i8. [un] iam leqmtur quad angulm Cu

maiori leur: appontas fit une: sagaie 3.41m mi-
notilueri opponiturNuod et! contra (appointent;
anguli tout: B, a: C. fupponuntur curules. 5l «si!
(dans!!! duo maman. (and ms demonflrandum.

C si CD-



                                                                     

36 - racinais
, COROLLARIVM.

Sequitur ex hac propofitione , omne triangulum
æquiangulum ,Videlt cuius cranes anguli funt- arqua-

. les,elTÇ æquilatcrurn . Quod quidem conuerlum cit
Corollatjj 5 . Propoi. . vt pater; 8e iuadetur , quia in
triangule zejuiangulo duoanguli quomodocurnque
fumpti inter (a (un: qualeswnde 8c latera fubtcnfa

zonait: cruraux v n A . r
ÀHPROPOS. .19: -THÈOR.- 12.

Omnis trianguli maior angulusmaiori latcri
fubtcnditur .

I N triangule ABC, angulus B, maior lit angulo C.
Dico lattis AC, fubtendensrrnaiorem angulum B,

mains die lucre AB,quod angulum minorent Csiub-
. M . tendit . Probatur. . Si cairn Iatus AC,
A mains non cil: latere AB, erit vcl æqualc

illi,vel minus: Si dicatur AC,æ ualc efq
f: ipfi A8; [par ç; pri.] erit angu us , .B,
sedums angulo C; en: autem, amurer
per hypothelin, quod cit abfurdnm. SI

’B c vcrô AC, minus eiïc diCatur latere AB,
[pcr18.bui.3 trie angulus B, fubtenfus à minori latera
AC,rninorangnio C, lubtenfo à maiorr’ latere AB;
- nitnr autern maior,quod mains cit ablurdum. Cunr
giturAC , latnsepoquc squale fit lateri AB,neque mi-

nus,fequitur, quad fit mains. Qui etiâ rationeproba-
bitur latus AC, mains elle latere BC, fiangulus B,
’concedatur marm- angulo A. 0mois ergo alanguir
maior angulus maioti kali Iabrcndrtur, quadric-
monlirandum en: ,

I A A ’ 90.-!



                                                                     

z Il)". t1. 37
COROLLARIVM.Sequitur ex hac Prop. omnium reétarum et quouis

punâo ad reâam quamcunque duétarum, eam, qu:
perpendicularis eihefle minimam . Nam perpendi-
dicularis Iinea facitangulurp reâum cum alia linea,
vnde li ducatur alia linea , quæ non lit perpendicula-
ris,& canitituat triangulum, angulus à tali linea con-
fiitutus erit acarus, nein triangule duo anguli (in:
squales duobus métis . Quo liante maie: erit liner,
qua non en: perpendicularis ,cum ipla fubtendat an-

À golem maiorem, nempe recta m,perpendicularis me
Inhtendat angulum minorem, nempè acutum .

PROPOS. 2°. THEOR. x3.;-.
Omnis trianguli duo latera relique funt

maiora,quomodocunque alfumpra.

SIt triangulurn ABC,dico quçlibet des duo latere;
trempe AB, AC, lime! maiora eflë relique latere

.BC. Producatur ivnum ex illis late-
ribus, nempeAB, quue ad D, taliter
vr lit reda AD,[per prî.]zqualis al-
terilateri non produ ’e, AC, &duca-
rut rt&a DC. Quoniam igitur duo
latera AD, AC, pet confirufiioncm

3 C font inter le ualia [par 5.pn’.] erunt
. anguli ADC, CDJntei’ie æquales:

Bit autem angulo AC D,maior angnlus BCD;[pcr 9.
prou] Igitur a: angulus BCD, maior cri: anguio
ADC. In triangule ergo BCD, latusBD, opPofitum
maiorîangulo BCD, [par :9. pri.] mains eut latere
BC. oppofitoiminori angulo BDC:. Cnm igitur d ne
tarera A5, AC, fimul æqualia’ fint’ipfi 3116i emm

* * . i c 3 aqua-



                                                                     

58 EVCïiLJDIS ,zqualibus, AD, AC, commune addatur A5, [par a.
prou.) erunt rota æqualia , nimtrum linea compofita
a BA,& AC,& linea compofita ex BA,& A D)erunt,
quoq; latere AB.AC,-limul maiora latere 8C. Eedern
mode demonltrabitur quçlibet alia duo laura relique
clic maiora. Quare omms trianguli duo latera, 8re.
(and erat oflendtndum . V -

PROPOS. 21. THEOR. r4.
Si fuper trianguli vno latere , ab extremita-

tibus duæ rçâæ lineæ interyius confiitutæ

i fuerint; hæ confiituræ reliquis trianguli
duobus lateribus minores quidem ermite
maiorem veto angulum continebunt .

IN triangule ARC, luperememîtates B, 8c C, la;
taris BU, intratriangulum condimenter du: re-

âz linea: 30,8: CD,in pu acte D. concurrentes. Di-
te BD, CD, final minores clic duobus latcribus 8A,

A CA, limai; At veroangulum BD
C,maiorem angulo B A C. Pro-
lueur . Producatur cairn airera
linearum interiorum, nempc BD,
ad panama E, lattais CA. Quo-
,niam igitur in triangule BAE,
duo latex: 3A, AE, [pet 2.0. [ml]

niaiora (un: latere, BE, li addatur commune EC,
[feue fieront BA,& AC. maiora quam BE.8z
iC. urfusquia in triangule CED, duo lateta CE,

a: ED [pet ao.pri.] niaient lu nt relique CD; fi oom-
muneappeeatur DBchr Moyeu] eruanE. EB,ma-
iora quam CD, 8: DB. Curn vero ollcnfu’in fueri:
9mm BAaGtAÜMI’I elle que!!! (28,8: EBæfmr-

’ us



                                                                     

a a a» M. r. h 3,
in: CE, 8: ES, demonltrata leur union quam CD,
a: DE, En navet] lequitur quad BA, a: AC, nuio-
ra fine quam CD,& DE. Quod in primis en: pre-
bandum . Pmereaquoniam angulus BDC, [pet 16.
put] renier en angu le DEC, externus interne, 8: op-
pofito; 8e angulus DÉC, 0b candeur eaufam maior en
angqu BAC ,4 [par 21.11.] Erit an ulus BDC,maior
angulo BAC,quod lecundo propo iturn fuit. Si igitur
luper triangeli me latere,&e Qued erat oltendendû.

PROPOS. 22. PROBL 8.
Ex tribus reâis lineis , quæ fiat tribus datis

mais lineis æqUales, triangulum confli-
tucre. Oportet auteur duas reliqua elle
maintes omnifiriam (ineptes: quoniam
Vniufcuiufque trianguli duo latera omni-
fariam fumpta relique faut mariera.

Ier data! ne: linea! «de A8, 8C, CD, quamm
quclibct duzreliqua fine maiores (alias ex ipfis

non pellet confinai triangulum,rtconltat ex Propof.’
ao.)oporteatque confireere triangulum habens tria
laura tribus datis lineis æqualia . Si du: «a: linea:
[naine lcpm allumant aligna linea indefinitè r6.

Y unau, à qua ab cin-damur [pet 3. [un]
me lisez equeles tri-
bus iarn dans, que
polira iuxtâ regelas
mort tradendas trian-
ulum confiituatur.
i verô du: limon:

» Snacks figurerons.

4 W



                                                                     

3° EVCLIDIS
PROPOS. 15. THEOR. 8..

Si dune rcâæ lince le fc mutuo fccucrinf,
" angulos ad verticern çquales inter fe

efficient .

Eccnt le dut: reftæ ARC D, in pur-1&0 E, vtcumJ
que . Dico angulos, quos laciunt ad vetticcm E,

intimer le squales, angulum vidclicct AEC, angulo»

L DES, 8: angulum AED, an-gulo CE5. Probe tut . Quoniam
cnim méta AE, confiltit laper
teftam CD, par 13.pri.] crunt»
duo anguli AEC, AED, duo-
bus reétisæqualcs. Rurfus quia

v refila DE , coniiitit fupcr te.
, étant AB, [par u.pron.] crunt

duo anguli DEA, DER, æqUales duobus mais,
Cum igitur omnes anguli reéti [par 3.pron.] tint inter
fi: zquales; erunt duo anguli AEC, AED, duobus
angulis DEA, DEB, æqualcs. Dempto igitur com-
munianguloAED;[per leurrera] remanebit angu- ”
lus AEC, angulo DEB, æqualis . Endem ratione de:

A monflrabitur. angulos AED, CEB,inter le æquales
elle: Si igiturduæ recta: lmeæ le le mutuo lecuerint,
Bec. de ellendere oportebat .

COROLLARIVM. l.
- Euclide: colligit cri demonltratienc huius Theorc;

matis (ex (ententia Procli , quoniam alia- exemplaria
hoc Corollarium non habent)duas lineas métas le le
mutuo lecantes, cfiicere ad puuâum feâiones qua- r
W9: angulos quatuor redis angons æquales .Nâm in

r q c. ,



                                                                     

g ElEM.J;I 15?.lupulin-adonc ’ollenljum fait ,tam-«dues anguloi’
Aix), AED, quem duos AED. DEB, duobus elle
reâîsæquales pet PropolÎ 13. Quare omnes angullt
amanite ri agui pollen: bis duobus mais angons.

il COROLLARIVM. a, ’.Eadem ratinée colligemus, omnes angulos cire-aï
anmifit idem unâum confitutosquolcumque tire-i
tint, quatuor umtaxat métis angults æquales elle: si
cairn ex’E, me quothbct linea: educantur,diuidcntur.
Wummodo illi quatuor anguli ad E , conüttutiinï’
pintes-partes, [par typha] qui; omnes limer lumth
tous luis adæquantur. Ex que perfpicuum cit omne
fpatium peuttumî,. aliqued in plane circumltaes,
aquiualerequatuer métis angons , et multi authores ’
aileron: a quia omnes anguli, qui cire: illud punétum
œnüituipollunt , quatuor (un: mais angons requa-

’ les .V Simili merle confier, quotlibct lineas métas le
inuicern lecautes ,lacerc ad punétum [tritiums anguga
losæqllalesç.’reaisa,. ’ ’

PROPOS. 16. THEOR. 9.
Cuiufcumque trianguli "vue latere produ-V

, ne, externes angulus vtrolibct interne, Li
a a: oppelito maior cit .- A

Riangnli ABC, latus BÇ, producatur ad D; DL.
* ce angulum externum ACD,maiorem elle inter-

. . * no,&:oppofito 8A C.itemque malmena ln-
tcrno, 84 o oiitb A
3C. Dluuatuf [Fer
le. prt.] AL, bh-
riam in’ E; a: ex Bi,

- - n l - I 9er E,cxteudatur re-

; l ’ a3



                                                                     

’32 E V C L I D I S
fia BEF,lta et EF, [per 3.pri.] ablcifla lit æqualîs tu
fia: EB,ducaturquc recta PC. aniam igitur lare;
ra AE,EB,trianguli AEB, æqualia fun: lateribus CE,
EF,trianguli CEP ,vtrumque vtrique pet conflru-
&ioncm; (un: autem, 8: anguli ad E, diâis lateribus
æqualibus comprchcnfi [par 1;.pri.]inter le çqmles,
cum (in: cirCa verticem ,8: oppofiti: Erit par feelin-
dam partem uartç propolitionis angulus EAB,çqua.
liSangulo ECF; cit autem angulus ACD,externus
maior angulo E C F, cum illefit totus, 8e hic pars:
igitur, &extcrnusangulus ACD, [par 1. en] maior
erit interno,& oppolito EA B; Denuo fi latus AC,
producatur ad G, 8: latus BC diuidatur bifariam , 8: a.
planète A, per puné’cum ledionis, ce prerlus mode.
que lupra factum fuit , ducarur linea facile cru; de-
monllrarc angulum 312G, maiorem elle anguloinm
terne, 8e oppofito ABC, quo liante cum angulus
BCG,[per r5.pri.] fit æqualis angulo ACD, etiam
angulus ACD [par t.ax.] maiorem angulo ABC:
cuiulcumque crgorrianguli,8zc. Quod crat demeu-
llrandum .

PROPOS. r7. THEOR. Io.
Cuiufcumquc trianguli duo anguli duobus

métis funt minores,omnifariam fumpti.

S It triangulum ARC; dico
duos angulos ABC, ACE,

I i minores elle duobus métis
quomodocumquc fumantur.
Producatur enim quoduis la-
tus, trempe BC, in l. Quoniîm
igitur [ par 16. pri.] angu us

a c I ACIflîasternris maie; cfirnterq
no.

A



                                                                     

iEiL E M, I. ’ 33no,&eppelito ABC;fiaddatur communie angulaire
ACE, [ptr 4. prou] erunt duo angulr ACI, ACE,
maioresduobus angons ABC, ACE; fed duo ACI,
ACB,[per 13. pu] æquales fun: duobus métis. Igi.
tu: duo ABL’, ACE, erunt minores duobus reâis.
Endem-rationc erunt anguli CBA, BAC, minores
duobus métis, dummodo lares BA, producatur ira, v:
angulus externes elfornretur.Cuiufcunq; igitur trian-
guli due anguli , 82C. Quod’ demonltrandum erat .

COROLLARIVM l.- Ex dictrs comtat in omni triangulo,cuius mus and:
gulusfuerrt rcâus , vel obtufus, reliques elle acutos.
cum enim pet banc propofitionem duo qurlibet an-
guli (in: duobus mais minores ,zneccch cil: ne li vous
firent reétus , vcl obtufus quœmcunque reliquerum
elle acutumme in triangule dues angules reâos, au:
recrisîmaiores elle fatea’n’rur .. . . -- I

COR OLLAARHIIVrM a.. .
Sequitur ctiam ex hac Prepofitrone: quod li linea.

xcâacurn alia méta anguIOs inæquales facrat, vnum

i i leilicet acutum ,4 8: alte-A ’I * ’ Îruinobtulumflineani ber.

4 pendrcularern ex quouis
. seins punéto adaliam lié

t t - neam recrams rimaillera.
cadcre vctlus pattern acu-

vti anguli. Facrat ennui
ï fréta A3, cum recta CD,

il « a ules in riem-
, 56l7-- IlgABi),aflutrrrnæt AB

l A -.-(.- . ,obtulrmryrlè’ ittatur-
que" Punâq Â5qtioeun’que grimpa. d cr),
F°FPGndrculatrs A1), MCLAD, cadere ad partes an-

eLe. Il



                                                                     

U E V C I. I D I Ssa menti ABD. Nam fi non cadi: ad partes augnli
nenni, fi fieripotelt cadat ad parts anguli obtufi AB
C, 8: fit verbigratia AC; igitur duo anguli ARC, AC
B, (un: maintes duobus redis . cum vnus fit rcétus, 8:
alter obtulus quad dt abfurdum [par 1 7 pri.]: qnare
perpendicularis .cadc: ad partes agui; «un; quad
en: oltcndcndum.

COROLLARIVM 3.". qParîlrationc fit manifeftum omnes angulos trian-
guli azimutai, 8e duos angines trianguli Hormis fu-
pnb un :flc sentes. Nana cumfpcr gym] 8: qui-
libet dan in triangulo squilatero.& duo in ifofcele
[opta bafim fin: inter le æqualesr fintquqtper 37. pri.]
limai mm un, quem ifh’ duobus reâxs minores ,.,
cric guilibcc morula mac minot; hoc dt acarus.

PROPOSÏ ’18. THEOR. n.

Omnis trianguli mains latus maiorem angu-
Ium fubtçndit .

. N triangqu ARC, fit hm: AC, (nains latere A3.
Dico angulum ABC.maiorcm cil: an ulQ ACE.

Prob. E maiori latcrcÎAC,[pcr 3.pri,.] au cratur 41?,
agadas ipfi AB,dncato:quc «au BD. qumam Igl-

tur duo lacera AD, A)?» pet
conflînétèonem (nm une: fe-

ua ia; cr .pn.] nant an-
..gfigli ABD, sADB, inter le
aqualcs: EH: autan angulns

-- ADB, [par 16, priJ maton
I angulo ACB:.igitur, 8ans!!!

lus ABD, mua: en: angub
ACE.



                                                                     

* l

B L E M. L aACE, Œamobrem cum [par 9 12mn] angulus rotas
ABC, fit erram maint angulo ABD, crie angnlus
ABC,mnlro maiorangulo ACB u. Endem rationefi
lotus AC, ponant majusvlaterc BC, Facile cric cum.
dere.angnlum ARC, maiorem elle eugulo A. Qnre
omnis niangon mains lame annotent angulum (ub-
z’endit. Quod demonltnndu’m en: ç v

COROLLARIVM.
Ex hoc fequituvomues ne: onguîos rrimguli (ce;

Ieni elTe ioæquales, cum Inter: in huiulmodi mangu .
man: inter (e inæqmlia . v

PÏÛPQfi le EICM.EÜClido
Si rrianguli duo anguli æquales inter f:

fuerint; criam fub æqualibus angulis rab
, tcnfa larcra æqualia inter f6 ruant.

N triangulo ABC, (in! duo anguli ABC, AC);
friper latus BC, inter (esquales . Dicoetiam duo
A lattera zquahbus sagum oçpofira , nempe

AB, AC. elfe æqualia . Probacur . Snenim
non (une æquaha inter: AB, AC, etir alte-
rum malus. Sir ergo A8, mannequin ACv
[per 18. [un] jam laquant: quad anguille C.

maiori- lacer: Oppofitus fit ment «33103. (la! mir
nori lutai opponitunqœod dt mon: (appofiwm;
lunguü mina B, a: C, fupponunrur vaquiez. Si ergo
chagrin duo angu marc. and en: destinons-andain.

c 1d Cor? 



                                                                     

36 1 EVLC’tIDIS

COROLLARIVM.
Sequirur ex hac propofitione , omne triangulum

aquiangulum ,ideü coins omnes tanguli funt- arqua-
. les,efTe æquilatetum . Quod quidem conuerlum cit

(201’0le5. Propof. .9! pater; 8e (ancienn- , quia in
triangule æquiangulo duoanguli quomodocumque
fumpn inter fe [une squales, vnde 8e latere fubtenfa

zqualia crack: " - t n
l--PIRAOPOS. 195 THEOR.» 12.

Omnis trianguli magot angulusmaiori lateri
fubtenditur .

I N triangqu ARC, angulus B, maior fit angulo C.
Dico latus AC, fubtendensrmaiorem angulum B,

mains efle latere AB,quod angulum minorent Camb-
. M , tendit . Probarur . Si min; heu: AC,
A mains non en: latere AB, exit vel æquale

’ i11i,vel minus: Si dicatut AC,æ ualeefq
fe ipfi A8; [par ç.pri.] erit angu us , .3,

, zonais angqu C,- eit aurem, &malol:
u pet hypothefin, quod cit abfurdum. SI
’B verô AC, minus eITe diCatut latere A3,
[per18.bui.] en: angulus B, fubtcnfus à minon-i larert
AC,minorangnlo C, lubtenfo à maiorr latere A3,-
r meut totem Major,un mains cit oblat-dual. Cura
giturAC; laeuspeque zqüale fit mon AB,neque m1-
nusJequirur, quai fit maius. (un enâ ratxooeproba-
tient lotus AC, mains elTe latere BC,fiangulus Bg
’concedatnr maint angulo A. 0mois ergo alangui!
maior- angulus maori land (ubœndttur, gandh-

monfitandum en: , cm



                                                                     

s un. il. 37
COROLLARIVM.Sequitur ex hac Prop. omnium «azurin et quouis

punéto ad reâam quameu nqne duâarum, eam, qu:
perpendicularis elbefle minimam . Nam perpendi-
dicularis linea fait anguluun reâum cum alia linea,
vnde fi ducatur alia linea , qua non lit perpendicula-
ris,& conltituat triangulum, angulus à tali linea con-
fiitutus erit arums, nein triangulo duo anguli fine
squales duobus métis . Quo liante maiot erit linea,
qnæ non eflf perpendicularis ,eum ipla fubtendar an-
gulnm maiorem, nempe reâu m,perpendicularis me»
Inhtendat angulum minotem, nempè acutum .

PROPO S. 20. THEOR. 13v,
Omnis rrianguli duo latera reliquo flint

maiora,quomodocunqne affumpra.

SI: triangulum ABC,dico qnçlibet eius duo lacera;
nempe A8, AC, 6mn! union elTe relique latere

iBC. Producatur ivnum ex illis late-
ribns,nernpeAB, vlque ad D, talitet
vtfit refila AD,[per pigeonnant; alu
terilareri non produ ’o AC, &duca-
rut trôla DC. Quoniarn igitur duo
latera AD, AC, pet confiruâionem

3 C (un: inter le aïoli: [pu 5.pri.] arum:
V anguli ADC, CD,interle zquales:

En autem a’ngnlo AC D,maior angnlus BCD5[pcr 9.
mon] lgitur a: ’ angulus BCD, maior crie anguio
ADC. A In triangulo ergo BCD, latus on, opnofitnm
maiori angulo BCD, [per r9. pri.] marinent latere
BC. oppolîto’iminori angulo BDCî Cam xgitur duo
latere A5, AC, (imlll æqualii fine mû BD, (li emm

i ’ . C 3 mua-



                                                                     

58 E: 1’ C «I. 1 D I S .zqualibns, AD, AC, commune addatur A5, [pu 2;
miam] erunt rota æquaha , nimirum linea compofit:
en 818,31 AC,& linea compofita ex 8&8: AD)erunt,
quoq; lattera AB.AC,-fimul maint: latere BC. Eodern
rondo demonitrabitur quglibet alia duo larera reliquo
elle maiora. Quare 0mm: trianguli duo latere, 8re.
Quai en: oikndcndum . «

PROPOS. 21. THEOR. r4.
Si fuper trianguli vno latere , ab extremita-

tibus dime refis: lineæ interius confiirutæ
’ fuerint; hac confiiruræ reliquîs trianguli

duobus lateribus minores quidem erunt,
maiorem veto angulum continebunr .

IN triangulo ARC, luperextvaitates B, 8c C, la;
teris BC, intrztriangulum coniiituanrur duæ re-

âz liriez BD, 8e CD, in punâo D, concurrentes. Di-
co BD, CD, 5mm minores efle duobus lateribUs BA,

A CA, limai; At veroangulum BD
C,maiorem angulo B A C. Pro-
batur . Produearur enim airera
linearum interiorum, nempe BD,
ad punôtumE, lamie CA. Quo-
vniam igirur in triangulo B A E,
duo latere RA, AE, [pet :0. pri.)

maiora (un: latere. BE, fi addatm- commune EC,
[En QKVOLJCI’W 8A, 8e AC, maiora quem 313,8:

C. orins quia in triangulo CED, duo latere CE,
a: ED [par ao.pm’.] maiora (un: reliquo C D; li oom-
rnuneapponatur D302" 4.pron.] etuntCE, EB,ma-
Ion quam CD, 8: DE. Cam veto oitenfu’in (unie
6mm BA.&,ACMI clic 11m CE,& 131538252!-



                                                                     

e L E M. t. n 3in: CE, 8: ES, demonltrata (un: union quem 80,
a: DE, En z:.axi.] lequitur quocl BA, ce AC, maio-
ra fint quem CD,& DB. Quod in primés en: pto-
bandum . France quoniam angulus BDC, [par 16.
put] maint en angulo BEC, externus interna, a: op-
pofiro; 8: angulus BEC, 0b candeur eaufam maior en
nngulo BAC g [per 1.1.4.14 Erit au ulus BDC.maior
angulo BAC,quod lecundo propo itum fuit.Si igitut
iuper trianguli vno latere ,aze Quod en: oltendendü.

PROPOS. 22. PROBL 8.
Extribus reâislineis , quæ fint tribus datis

mais lineis æquaies , triangulum confli-
tuere . Oporter aurem duas reliqua cm:
maiores omnifiiriam fumptas: quoniam
Vniufcuiufque trianguli duo larera Omni-
fariam fumpta reliquo [une maiora.

Inc datai ne: linea: «de A8, BC, CD, quarum
quinbet duzreliqua fine maiores (alias ex ipfis

non police conflitui trianguiumwtconlht en Propof;
go.)oporteatque confiruere triangulain habens tria
lattera tribus datis lineis æqualia - Si du: refit: linea:
fuerinr lemme: antinatur- silique linea indefinité r6.

. dinar, à qua ab cin-demur [peut 3. pri.]
ne: linea çquales tri-
bus hui dans, que
polira iuxtâ regain
mon enclenche trien-
ulum enoliituetur.
i verô data: limant

in coke figurants.
W



                                                                     

,4. 4o EVCI.’ I’D"1.S
formant vnam lineam reâamxA D; Facto centro in B,
ntetualio linea: BA [par 5.pofl.] deicribatur circulus

AE. Item centra C, interuallo lineæ CD,delcribatut
circul us alias DE, qur necrfiariô [acabit priorem cir-
culum in punéiip E; cum enim duæ A6, CD, ma.
iores ponantur recta BC; &cirmlus AE, ex linea BC’
abfcindat lineam æqualemipfi BA; non porerit cir-
culas DE,ex CE abfcindere iineam çqualem ipfi CD,
nifi radar, se lecet crrculum AE. feeus li Te tangerenc
ipfa BC,eflet æqualis duabus AB, 8: Ci); quod eii:
contra in ppofitum . Ex punéto igitur feâionis E,acl
punâa B, 8: C, ducantur reâæ E8, EC, Faâumque
etittrianguium BEC,Icuius latere: dico æqualia die
datis lineis AB,BC, Se Cl). Ptobatur . Reé’ca BE [par
1g.def] æqualis cit reâæ BA, 8: recta CE æqualis si!
refit: CD : Igitur omnia tria latera fun: tribus datis
linæis æqualia , quo Haute conflituimus triangulum
ex tribus reâis lineis , tribus datis reâisiineis arqua-

libus: Quod etat faciendumfl i
PROPOS. 23. PROBL..9.

Ad datam reâarn lineam ,datumque in. ca
punftum , date angulo reétilineo arqua-g
lem angulurn reâilineum continuera, ,

Ara reâa fit A8, datumque in ea punâum Cr
8e datus angulus DEF : Oportet igitur ad te-

âam A3, in punéto C , angalum conüituere æqua-
lem angulo E. Sumanturin reëtiszËD,EF,vtcunque
duo punâa G, 8e H. &çoneâantur méta Gl-I: Dein-
de conltituatur trian aluni CiK,[ptr n.pri.] habens
tria latere zqualiartriîus "(in E0, CH, H5, ira v:
CI æquale fit ipfi 56,85 CK,ipfi EH,& 1K,i 565;



                                                                     

. . E l E M. I. 4e(quad facule fierfi CI, (amatir: æqualis ipfi ’EG Je
CL,ipfi EH a æ

1M a GAIDeinde ex cen-
ttis Cgæ la in.teruallis. veto C
. L,& 1M, circu,
li defcribantue
(crantes fe in K,
&c.)Dico anguq
lum lCK,æqllIv
lem elfe augulo
E. Probatu r2

oniam enirn
duo laura CI,&

C K , cqualia
Tune d uobushtetibus 156,8: EH,vu-umque urique,
8c bafis 1K ,bafi GH,per confiruâionem; [fier 8.pri.]
crie angulus C, angulo Ezæqualis Ad punâum igi-r
tut C,pofuimus angulum æqualem angulo E.
facere oportebat .

PROPOS. 24.. THEOR. 1;.
Siriuo triangula duo lacera duobus laterîaf

- bus çqualia habuerint,vtrumque vtrique,’
angulum yero angulo maiorem Tub çquan
libus mais lineis contentum: 8c badin!
bali maiorem habebunt . v a

D Vo latera AB,AC, trianguli ABC,arqualia fine
. duobusiareribus, DE, DE trianguli DEE"mmquevtnqne. nempe A3, ipfi DE, a: AC, qui

DE; Anguille-veto BAC, maint fit angine -1â;rDicqi

A ,V un



                                                                     

41. E V C L I D I S
bafim BC, maiorem die baie EF. Ad lioeamenirn
SA, arque ad eiuspunâum A, [fier 2.3. pal] conflit,

4 A V 1) tuatur angulus B AG,
æqualis angulo D,(cadet.
que reâa AG,inrra trian,

C gulum BAC, cum angu-
F lus BAC, ponatur maior

v angulo Dg) [pu 3. pal]a I ’ ponaturque AG, æqua-dis ipfi DF,iioc empli AC; (luffa daigne méta BC,
cadet vel lupra rectam BC, vel in ipla C, au: infra.

A uCadat in primis [opta reâam BC, vt.eit BG. lutta
criangulû ACE, ab i jldem exrremiratibus A 81 B, ad
punëtum Giduâæ fueru rit duæ refit lineæ AG,BG,
minores iplîs AC, C8; [par z t. [HL] rurfus quia AG,
pet confiruâionem fiera fait æqualis ipfi AC,fi au.
ferantur [par 4. pron,] remanebir BC, maior- quem
BG; Rurfus pet conltruëtionem BA,AG, æ ualla
(une larcribus ED, DE, 8c Angulus BAG,zqua la an-

"!!! EDF: une [par 4. [ml] etiam bafis BG, arqua.
is erit bali. E : fi igitur BC demaniirata fuerit maior.

quam BC, maior etiam erit ipla EF. Quod me de-
mônltrandum . Si veto BG, cadet infra 8C; fiat pa-
tuet AG, æquaiis ipfi DE, vel AC, ducaturque GC.
iuoniam enim duo laiera AC, AC, in triangule

ACG, fun: æqualia;[pèr g .primiJ erunt anguli (upra
Infini inter Te æqualesmempe ACG,AGC,Eit amerri

lignine BGC, [par 9. purin] maint angulo AGC;
uare etiam maior erir angulo ACG; led angulue

5C6, [par 9. pron.] maior cit angulo GCB, quant A l
niulto maior erit totos angulus BCC.anguio ÇCB.
in triangulo igirur BGC.,[per 19.prr.]matuçeritlaç

à: BC, latere BG. Pei’Equartagidgutem prima DM.
ut BG aunais ipfi F r v maior quoqueem

Ici agada, RELqudpuuet’demoultnnduni Fi



                                                                     

fi E l E M. j. 43 ,lgitur duo lacera duobus laierions, 8re. Quod en:
oliendendum .

.. PROPOS. 25. THEOR. 16.
Si duo triangula duo latera duobus lareri-

bus æqualia habuerint vtrumque vtriq ne,
bafim veto bafi maiorem ,8: angulum i’ub
æqualibus mais lineis contentuin augulo
maiorem habebunt a.

Va. latera AB, AC, trianguli ARC, æqualia
fin: duobœl-ateribus, DE,DF, trianguli DEF.

urologue nuque , hoc elt A3, ipfi DE, &AC,
’ ipli DE; bafis autem BC,A D maior fit baie EF. Dico

angulum A , maiorem
efle angulaD. Probaiur.
Si enimnon eiiangulusA,
maior angulo D, cri: vu

0’ E F 21111.15, vel minot. Si di.
mur quad fit aquaiir ,eutn etiam duo latera circ’a
inguinal. A, æqualia lint duobus lateribus cir-
ea angulum D, vtrnmque vtri ne pet hypothe-
fim;[per q..primi.] cric achalas B ,zqualis bali EF:
quad en abiurdum,cum bafis BC, ponatur maïa:
baie EF. veto angulus A, dicatur clic miner and
gala Dçerir propret æqualiratem laterum eitca ilion
engaine balîs EF, [par a4. pri.] maior hale BC, quod
tringlai! abfurduui,tum EF, ponatur minot quem
BC. Ouate angulue A, cum neque point zqualis et;
feungulo D. ueque minor, erit maiot - Si igitur duo
tria ula duo latere duobus latenbus aquilin habile!

’ tint. .- uod d .v . Q wdkde. me.



                                                                     

,4 ennuis
PROF. 26. THEOR. 17. ,

Si duo triangule duos angulos duob us angu-
lis æquales habuerînt vtrumque,vtrique,
vnumque latus vni lateri æquale , fine
quad çqualibus adiacet anaulis,fiue quod
vni æqualium angu’lorum Îubtenditur , 8c

reliqua lutera reliquis iateribus æqualia,
Vtrumque vtrique , 8c reliquum angulum
reliquo angulo æqualem habebunt .

Int duo angnli B, 8: C,rrianguli ABC, aequales
duobus angulis E, 8: EFD,trianguli DEF, vter-

que vtriquq, hoc cit B, ipfi E, 8e C, ipfi EFD gfirque
primoqlatus BC, quad au gulis 3,81 C , Idiacet, lateti

Equuod angulis E,8:
A en ’EFD, admet ,æquale.

* Dico reliqua troqueiatera AB, 8e A ,reli-
C E F quis lateribns DE,DF,

. . zqualia elle vtrumqueurique, hoc en AB, rpfi DE, & AC, ipfi DF; ea ni-
mirum ,quæ æqualibus angulis fubtenduntur i Idi-
quumq ne angulum A,çqualem elie reliquoangulo D;
Probarur . Si enlm lattis AB, non cit æquale lateri
DE lit DE, malus à quo [par pri.] abicindaturreà
à: hoca EG, aqualis reâæ ineæ AB, ducatutque
fréta GF. Quomam igitur larera AB, BC, æ ualia
Inutlaterfbus (JE, 8e EFwtrumr’nie vrrique , an- a
gui! 8,8: E, æquales pet hypothefim: [per 4. PTÏJ crie
engaine C, æqualis angu la EFG. Ponitur autern an-I"
plus, gagnais angulo-EFD; Quatre r8: 33.1.1105

- 1 ’- * l E a



                                                                     

1; L r: M; I. a;, REG, eidem angulo EFD, æqualis etit, par: tous
quod eli abfurdum; non cit igitut latus A8, inæquale
lateri DE, led æquale . Quamobrem cum latera A8,
BC,:qualia fine latetibus DE,EF, vtrumque vtriquc,
81 anguli contenti 8,8: E, æquales; [par 4.pri.] erunt, ,
a: baies AC, DE, de anguli reliqui A, 8g D, æquales,
Quod fait propofitum .
,, Sint deindelatera AB.DE,fubrendentia zonales

augulosC, 8e EFD, inter [c æqUalia . Dico rurfus te.
liqualateraBC,CA,reliqui’s lateribus EF, FD,efle

’ æqualia vrrumque vcuq;hoc et! BC, ipfi’EF, 8e

. CA,ipfi FDgeliquumq;.. angulum A, rc liqno and
B l C E G Fgulo D, empalé. Si enfin

. latus BC,nou elt çqu si:
lateri EF, fit EF, mains, ex quo [per 3. pria fumatut
méta EG, æqualis ipfi BC, ducaturque reâa DG.
Quoniam igitur larera AB, BC, æqualia lunr lateri-
bus DE,& EG, vtrumque vrrique, 8e anguli contenti
8,8: E, æquaies pet h potheiim ;[per 4. pri.] erir au:

ulus C, çqualis angu o EGD: Ponitur auteur angu-
us C, angulo EFD,æq uaiis ; igitut 8e angulus EGD,

eidem angulo EFD, æqualis cri: , externus interno,8e
fappofito, quad cit abfurdum (pagus. gril] cit quia
nanar . Non cit ergo latus BC, lateri EF, Inæquale.
Quacirca,vt prius, colligetur ilnititutum ex quarta
Propof. huius Libri . Si duo igitur triangula dans .
gigolos duobus angulis,.8zc. Quod crac demonittaai

.. un a. i AÎ.C0ROLLARIVM.
. Sequitur ex demonliratione huius Theoteinatistd-
h .6313!!! grignâuia, quo ad area: elle gquahafi lNain

. a:



                                                                     

48 E V C L I D I S .liiatera AB,BC, iateribus DE, EF,atqualia iunt,vt
citenl’um fuit,contineantque ex hypothefi ,anguloe
8,8: maquilles: [par 4.pri.] eruntquoqee rota trian-
guia inter fe æqualia ,

PROPOS. 27. THEOR.:8.
Si in duas reâas lineas reâa incidens linea.

alternatim angulos æquales inter fe fece-
rit: parallelç erunt inter fe iiiæ rec’iç lineç.

N duas renflas AB, CD,incidens reâa EF,faeiat
engulosaiternatim AEF, EFI, inter le æquaiesq

Dico lineas AB, C D, die paralieias . Probatut. Si
cairn non (un: paraiieiæ coibunt , fi producantur in.

une: . Si ,îautem nun-
quam content paraiieiæ
client, vt habetut ex de-

i finition: paralielarum.F Conueniant ergo adpartes B,&D,in purifia G. Quoniam igitur trian-
gulum cit EGF,(cum AB , 8e CD, continuatæ fine
refis; quue ad punâum 6,) &angulus ARE, pofi-
tus eii: arquais angula ErD; erit xternus angulus
AEF ,æquaiis interna , & oppoiit EFD ; quad en
a’bfurdum . Hoeetiam inconueniens demoniirabirur, ï
fi diCatut imeas AB,C D, coite ad partes A, &C;non
igitur coibunt line’æ AB,C D. Quate parfile]: erunr.
Eodem prorfus macla, li panantut anguii airerai
BEF,EFC. æquaier, demonflrabitur limas AB, CD,
clic pauliens. Si igiturin dues reflets ,8rc. Quod
oitendendum en: .

- i . rua-1N v *



                                                                     

ezeuivr. a.
PROPO S. 28, THEOR. 19,

Si in diras métas lineas recta incidens linea.
externum angulum interna , 8c oppofito, a
a: ad eafdem partes, squaiem fecerit; Au:

i internas , 8c ad eafdem partes duobus te.
une uales;Parall,clœ aimanter .feillar
recta: inca: .

N dues l’eût: A3. CD, méta incidens EG,facia(
primo externum anguium. EFB, æquaiem englua.

inrerno,8e oppofito,&adeafdem partes FGD, Dior
ca refis: ABiGD clic paralieias . Probltlr. Quo. A.

niam enim mgqu EPB,æqualis
ponitur angulus FGDsôr eidem
angulo EFB.[per rç.pri.j æ, na-
lis et! anguius A [3G,- erunt (à?
r. mon] anguli airerni A ,
FGD , izqùaieç . Quatre une;

AB,GD,[ 2.7.pri. pataude: exeat.
Deinde rfacnt te a EG, au nias internas ,8: ad

«idem partes , trempe BFG. CD, duobus "être
arquales. Dico tarins, rçfias A5; (il), elle paralleiaç.
Probatur . Quoniam "enim anguii BFG, DGF, duo?

’ bus rediszquales panama: ,- funt autem . 8: anguil
BFG. AFG, (par; 3.9111] duobus mais æqualcsierunt
duo anguii AFG, 356. duobus’rngulis BFG; DGF.
arquait: t ablatoagitur communi meula B F9, rema-
neblm: duo anguli airerai AFG, DG F,inter le çqua-
les . Quart [per a7,primi] parallelæ erunt ne: A3.
GO; sa 13mn in duas ne» «au mcidemikciqfloci

en; oflendendug , a a ,
seno-



                                                                     

g. guerroie
. iS’iCHOLIVM. .Sque adonc pronunçiatum 13. àprincipiorum
numeroi-reieczmur. Verum quia [aqueux Propof.

19mm: au] multi: un ne innirirur , a: fine aux du-
:idio damonjtran maquent,- open pretium en: illud hoc
mademomrare, un: expofitionedifli «nomma pala

mir. jaunir. ’ .. - .’ Qu’a veto demoiimatià 13; tbeorrmatz’: : damnât:

â nonnullis ah]: theorematibus a Trodo , (9* au]: 4d-
dutîir, banian erirzpfa in irradiera; aflerre ; reltnquen-l
foreman (muflerie gratia demonflrationer , que in;
des-i moflant apud Ctauium ,qui exafiifiimè paf! a8,-
Tropoflprimilzbrz-banc matera»: proponit. i 1 i-

n Ti-iEOJRIEMAlr.si ab vno purifia due-rafla linea angulumfiz-
riantes infiniteprodummur, ipfaruni .dilfan.
, L riaomnem finira»! magnitudmem cacarder.

THEORBMAa. 1A? duamm [121*406]an refîarum lineamm al-
1’; arum fiat quidam rafla linea , reliquam’
l quoqueprodufiamficabif.’ i ’ ,’

Ï-,,THEOREMAa.iMESi ad refiam [imam dm perpendiculaires, m9,:
linea erigan’rur inter je qualfl’, quarum 8x4 y i

’ trama puné’iaipejrjincnmhreflam coniunganfq;
; mrî,cfiç;’çr [me refît; cum minque [revendra

(Mari angulum 126714713. A .4

"A r » , armon--



                                                                     

a

I, ’ E È É Ï, V 49Emonflraiiones iliarum Theorematum. ommirtun.’
tur brEuitatirgratia; cum videripollint dpud ci-

tatumctzzuzum m me loco . Pro nunc un) m" démon-v

[tram babeantur «. - -
:THEOREMA 4. 8e AXIOMA 1;. ’

S i in duarreë’ins limas 7684 incident linea inter

nos, ad enfdequttpartes angulor duobus mai:
minores f amandaie fille T8674: linea: in infinitum

* produflæfiln’ mutuo incident ad crispantes, obi
’ funt angulz’ duobus mais minores .

Or efl axiome 1;. quad ramer demonflratur . Re:
H fla incident-.113, in refiar AC, BD, farta: in-
ternat, (T ad eafdem partes an ula: J181), BAC, duo-
bus refît: minores . DICO 1e, a: 4C, 8D, adparres

C, D, produflas raire. Tro-
batur . sir enim primant al-
ter angulorum, trempe .430,
remis, Ü alter Bananier.
Sam to in rafla Jaquolibrr
pun DE, [pet la. priLJ du-
catur ex tu ad reâam .13,
perpendicularii EH, (7’ reôïæ
un æqualz’s accipr’azur F0,
(’9’ 6H, æqualir ipfi .46 ,0

HI, zpfi au, in w .16 , ip--
fia: JE, a? .411 ipfw: 46,
(’9’ .41 ipfiur 411-1 , dupla fit.

. - i " Et quoniam firme-div, ab-fizndantur continùê æquale: rafle ex J8, uliqua tan-
de»; par: vitra B, purifiant cadet , quadfimra refit:
dB, per romimmm ablatent": mais, trufdequie

I * i" 1) quan-



                                                                     

go. E t’a-e LI un s
quantitatis abfimmur tandem , quandoquidem linea
Anita multipliearipoteflyvt tandem altquando fini;
un: limans ABJuperet . Id quad Euclidesfiequeneer
affame) in libre g. 6* allie]? eneibu; phi dans dua-

v bus magnieudinibus inaqua du: proportion"): inter je
babentibas iubee pkrumqae minorent ira multiplia ri,
douze maiorem fuperet . Fit v: muta magie , fi ipfi
.415. aquatis abfeindatur F6 , 0 mi deinde via , mon
autemfoli .417, agnate": auferatur 6H. Item mi 4H,
non autemfoli Javel .46, æquatis dematur HI, (7’ fic
demeep:,eadet tandem par: aligna vitra pantin»: B.
Statuatur ergo panama I, terminas reniant dupl am
in data exempta exiflere vitra pantin»: B. Jeûpiatur
quoquein refila «taret-fa EK, ipfi JE , 0K1. , ipli
JK , â- LC, iin AL, aqualix, in ne en; fine partes in
relia Jaquotfunnn retïa v: l; datanturqu: refis
KG; LH,CI, prodacantarque vna cum En»: EM, K N,
1.0, zpfi: EF, KG, LH, fiant aqualei , . ac tandem re En
iungantur MK, NL, OC. Itaque quaniam duo laiera
KE, (9* EM,trianguli KEM, duobus lateribu; JEEP,
trianguli «in; per eauflruâzonem verumque rtrique
[une aqaalia , angulofqae [pet 15. pri.) continent
rertieem aquales, , eut 0’ bali: MK, [par 4. pri.] ba]:
.415 cr angulu: M, angulo F, aquali: . Hi autem (r
F6, cette»: JE, annaux. (9* angutas F, "fins par con-
flruâionem. Jgizurü’?’ Mx, F6, [par 1.pron.] agnates

cran: in:erfe,(fl* «plus M; quoque reflux . Quatre
cum ad FM, exeitatafint du perpendieulares agnate:
F6, 0’ MK, erit pet anteeedens tbeorema angalu: G.
retins. Rurfus quia duo latera ILK, KN, Magali
LKNduobu: lateribu: .4K,KG,trianguh .41!qu u-
(la [une ex coajtruüzone,angulofqae [pet 15-. ph Je am-
prebendunt aquale: ad terme»: K; [par 4.-pri.] me W
bali: ML, baji .16, 29’ angulas N, angulo G, aqualfx.
maman 0 ça, ex eprgfiruflz’one rident «aérium;

an-.



                                                                     

r E L E M. 4; ne&- anguln: G, "au: , ne maxime demonflratum e .
igue" 0 NL,GH,[pcr 1.pron.] inter fe aqaales erunt,
0’ «gala: N, ÇWE retînt . Quo area perpraec.
dent theorema me celant angulns JJCÆBS. Eadem ra-
tion oflendemus anguldm l, elle refluent , atque na de-
ineeps , fi plate: eflent panamas .48. El! amena a
angulus B, fer bypotbefim retins : (par mâta 1C, BD.
[par 2.8.pri.] paradeur: [une me promena per fana.
dam tbeorema BD ,- pradufia "flan: .46, [tram fa-
pra punâlum C. «que aaeo inpunfla illo [cannais re-
548 .46 ,BD, codaient . Quod erat demflrandum .

si autem neueer angulorum .480. BAC, "au: fit,
a quidemudBD, «aux, a- BAC, rel dentu: m’a,

7e! obtufu: . Qma igitttr
duo tangua AB D, 81C,

c duobuneüi: pomma" nut-

. . à, nom; fun: une"! f par134m Jane a un u«il! D.
E B G DORE, duobus "73cm; aqua-

les : «une biedao illis duobus matures; antan-ergo
tommani JBD,maior cm rauquas DBEJeliquo Bd C.
Conflituatur in A, [per 2.3.pri.] ad "En!" .483 angle-6
la: 891F, angulo DBE, arquait: , caduque reéîa .45”
fapra reüam AC, cum .41? , maiorem angulum un:
.43, contiuear, quant JC. Que: «mon externu: an-
gulu: DBE , interna BJF, ex eadem parte oppojito
aquatis efîsfper 1.8.pn,3 erunt nette .417, 81), inter]?
parallelaz . Deminatur quoque ex .4, ad BD, [pet x a.
pri.] perpendicularis «26. que ex (profil z.prop. 17.bu-
in: labri ad partes «un anguli .481), cadet .- eritque
"plus 6.2416, reflue . Namfi annuelle dîeatur efà
finet retînt .40, mafia: .4F. BD. mentent augment-
.AGD, reüum,0 6,115,4eatamgae mandent proxi-
me de monilrauamus, mâte ne, au. ad fiant-î PX? D.
tandem produit: embua; . mon! dt abjurant»: oflenjte

d I "D 7. enim!-* a



                                                                     

sa Il V C I. I D 1 S ,enimfunt parallela . si autem angulus 6.41: , dieatur.
obtufas erit 6 .4 H , dentus ; quare ex proximè de-
monflrati: toibunt relia ne, BD, ad partes H, (a B,’
produites, quad e]! abjurdum,eüm parallelazfint olim-r A
[a . Non efl ergo angulus 6.453 arums, aut obtufus:’
Igitur reflux , al: proinde eiuspar: .aeutus .’ Quantum
igztur relia .46, in reüas’œic, BD, imide»: faut an-
gutumIG, reüum, (’7’ GAG, aeutum , concurrent refla

,46, BD, ad partes 6,90, ne maxime demonjlra-
aima: . s: igitur refit: .48, incita: fic, BD , met:
densfaeiat duo: an ula: minore: duobus nette, quo-
rum neuter reflets, a: ipfa reâatp’rodueîa tandem coi.
bunt ad filas partes, ad quasfunt angulz duobus refile
tninores . gant erat oflendendum . Quodfi quando ae-
cidat, redans .46, exiflere inter .18, .46 , (taré côn-
flat raïa: AC, BD. enire,qued tune «1C, bafim sa,
trianguh 8.46,1’ecaret . Quibuspofitis ad [crient pro-
pofitioni: Euchdi: reuertamur. ’ . r

’ . PROPOS. 29. THEO R. 20;
In parallelas métas linea-s rafla incidens li:

nea s Et alternatim angulos inter f6 æqua-
les cfficit ; 8c externum interno , 8: oppo-

e fito , &ad cafdcm partes æqualem 5 85 ma
ternes , 8e ad eafdcm partes , duobus re-f

&is æqualcs fade. t
l N parallelas A8, CD,!ncîdat re&a EG . Dico

î primô, angulos alternas AFG, FGD , inter [a
effeæquales. Probatur. Si cnim non [une squales
fit alter, nempc AFG , mulot . Œoniam igitur an-
gulus AFG,malor clt angulo FGD, fi addacur corna
mm? meulas BEC. [pet Hun-16mm «gâta

, y... q



                                                                     

4 E I E M. Id g.BFG, maiores duobus EFG. FGD; Ac duo A ,
BFG, [per 13.pro’n.] (une æqualesduobus mais : igi-
me duo’BPG, FGD, duobus reétxs minores crane,
(hure cum fin: interni ,8ead ealdem partes B,8e D,
[fier 13.pron.] coibunt hneæ AB, CD, ad cas partes;
gond elt abfurdum ,cum ponanmr efle parallelæ.
Non igitur angalus AFG, maior en angulo FG D,-ted

. neque miner. Eadem cairnE ration: ofiendererur , reâàs
A , coite ad partes A,8z C 5 Igicur

’ æquales erunt anguli alterni
V 4 AFG, FGD. Eademque ritc G D ratio de angulis alterms BFG,

FGC.
Dico feeundô, enfuma) externnm EFB, æqualern

cm: interna, 8e ad ca dem partes oppofito PGD. Pro-
batur .q Œoniam enim angnlo DGF, zqualis cf! an.
gulus alternas AFG, vt oRenfum en; 8e eidem AFG,
[fier 15. pri.] æqualis cit àngnlusEFB; errant anguli
EFB, DGF,[per 1.pron.] inter le æquales . Eodem
mode demonltrabitur angulum EFA, æqualem elfe
angulo FGC.

Dico tertiô, angulos internas , 8e ad «idem partes
BFG, FG D, æquales efle duobus reâis . Prob. Quo-
niam enim oflenfum fuit, angulumexternum EFB,

, æqualem elÎe angulo interno,8e Oppofito PC D; fi ad-
datur commuais BEC, [per z.pron.] erunt duo EFB,
BFG, æqualesduobns BEC, F61): Sed duo EFB,
REG, [per x 3.pri.] (un: œquales duobus redus; igltur
8e duo anguh BPG , FGD duobus refis. æquales
cran: . Eodem modo anguh AFGJGC, ernntduo-
bus refis æquales . In parallelas ergo refilas [incas re-
éka Incidenslinea,&altematim, arc. Qui en: de-
»rnonflrandum . e . 6 . * r

r .»UI i.93]. C0-



                                                                     

sa, M- sucrent;
COROLLA RXVMÂ

Ex hac Propof. feqoitur,quod fi in parallelogramm
me mus angulus fit reâus , etiam rehqui reâi font.
J D Cam enimlineæ oppolitæ in parallc.

r î logrammo En: parallelæ. vt BD, CE,
’ 8e inipfas incidat «à: BC , [12029.

. pri.J erunt duo anguh DBC EÇB
Il È æquales duobus reétisJed vnuénempê

DBC,(’upponitu’r reftusgigitur 8: ECB,
naos cric .- Rurfus quia in para] lelas BC, DE, inci-
dit reâa BD, [pet 2 9 pri J errant duo angnli intern-i
CBD,BDE, duobus refile zqualesded B,fupponitur
reflue igitur 8: Dmâus cric ;quod idem demonfira-
bitur de angulo E, ergo, 8re;

PROPOS. 30. THEOR- 21’.
(luge eidem rcâœ Iincæ parallclœ, , 8c inter fc

fane parallclæ .

D Int reétæ AB, CD, eidem refis: EF , parallelz.’
Dico, de 5131i: AB.CD, efle parallelas . Probatur.

Quoniam enim omnes hæ-lineç in eodem pouuntur
A ’ B, elle piano, (mm in propol. 9.

7ndecimi agnat de lineis in
E F diuerfis planas) duâa vedaHG. feulait omnes in pun-
c G &is H, I, G. Qui: igitur A8," ponitur parallelaipfi EF [per
:9.pri.] crie anguille AHquualisangnlo HIE Rur-
îus quiaCD, ponitur pataud: ipfi E5, crie angulus
externur HIF.[per :9.pri.] æ ualisinremo, 8e oppo-
Mo JGD. Quare anguli AH , IGD, [per r. profil.)

q quoqueinrer Çeæqmles «ont. Cam rgitor fin: Il.

L ternis



                                                                     

’ DE I. E M. I. D nterni guerz71priJ cum: «a: A8, CD,parallelz
inter fe. Quæigitur eidem refît: linea, 8re. Qui
en! oflendenclum .

PROPOS. .31. PROBL. Io.
A data punâo , darse rcaæ lincæ parallelam
" ’ reÆÏam lincam ducerc .

Durance ex C, ad A3, linea CD, vecumque fa-
diens angulum quemcu nq; C D A;
sui ad C; [per z 342171] :qualis con-
flitnaturangulus D C E. Diane-
étam EC, extenfam quantumlibee
parhllelam eflelpfi A8. Probatur.
Cam emm an’ un alternai cm.

. DCE,zquales nnt,per conflmâio-
mm,- [per z7.pri.] crane reâæ A8, CE, parallelæ.
A datoigitur pubéto du: refit linea 8re. (boni fa-

qendum en: . * n
OPOS. 32. THEOR. ’22. A

Cuîufcunque trianguliyno latere produao:
*EXtcrnus angulus duobus internis, 8e op-
pofitis efl çqualis . Et trianguli tres inter-
ni anguli duobus mais funt æqualcs .

EX purifie C, durent): 6e linea parailelaîpfi AB.’

C

A a).

’ [A » Il! Ntriangulo ARC, producatur Ia-
tus BC, ad D. Dico prlmô , an-

V gqum externum ACD, æqualem elle
duobusinrernis, & Oppofins 11mn! A,
8e B, Probatur . [per31.pri.] Duca-

tnr enim ex C, linea CE, parallela redæ A15. AQuo-

l t - - D q. k. nxam



                                                                     

, E V C I. I D I Smiam igîturteâa. AC,lncidit in parallclas A8, CE;
[fier 29.pri.]erunt anguli alterni, A, 8: ACE, 3mn.
les; Rurfus quia recta BD, incidjtin parallelas AB,
CE; [per z 9. [MJ erit angulus externus ECD,æquaa’.
lisintcrno,& oppofito B; Additis igxtur æqualibus
AGI-L82 A,[per t.pr5.] fiet tonus ACD,(qul ex duo-
5us DCE. AC E, Componitur) duobus A,8e BJim’ul;
æqùalis . de fait propofitum . I

Dico fecundô,tresangulos internas eiufdem trian-
guli A,B, 8: ACE, duobus elle mais æqualcs à un
enim externus angulus ACD,vt ollenlum flingua;
lis fitduobusinternis A,& B; fi dddatur communis
AC B, [per 2,. prom] erunt- duo anguli ACD, ACE,
æquales tribusA,lB,8e ACE: (cd duo AVCD,«ACB,
[per 13. pria æ uales (un: duobus mais: igirur,& tres
internl- A,B,A B, duobus erunt reétis æquales.Qua-
tecuiufcunque trianguli, 8re. Quod crac Idemonà

flrandum. , .
v ,C,O,R0LLAR-I V:M t. .

Ex hac Propo.5z. colligitur, tres anguloscuiuslibet
trianguli fimul fumptos æquales elle tribus angulis cu-
iulcu ne tumulus trianguli fimul fumptls .f Qui:
omnes unt æqoales duobus reâis . Vnde fi duo ana,
guli vvnius trianguli fortin: æquales duobus angulis
alterius trianguli, crie a: reliquûs illius , reliquo huius
agnelle, æquianguleque entant iota triangula . -

’C’OROLLARIVMz. U
, coaltar, etiam in omni triangule ifoleele,c ains and

galas àfilqçeribùs æquzlibuscomprehenfus reétus’ fuc-

rit, quemlibet reliquorum elle fermreâum . Nom fi
reliqui duo lima! conficiunt vnum retâtant , Lper 32x.
niqua: omnes tres (in: æquales duobus flânât ter-

î mm": ponath redus , cum [par 5. prgmurçhr-

. r a I l a?) a"!.



                                                                     

q tarzan-.1. ,7qui duo fine çquales,erit quilibcr corum femireéêug:
sa vcroangulus fixent obtulus, reliqui duo anguli
agneler, femireâo annotes arum, 8e écourta, fi cri.

dentus. * ’
. COROLLARIIVM 3;Parlter perlpicuum cil in triangule æquilatero;

queutais angulum elle dans renias partes vnius refit,
veltertiam partetn duorum reâorum ; mm duo an.
gulchc’ti diuifilu tres angulos ferlant drus terrine
partes valus reétl.

PROPOS. 33. THEOR. 23..
Reétæ lincæ , quæ æquales , 8: parallelas 13-1
’. neas ad eafdem partes coniungunts 8c ipfe

æqualcs, 8c parallclæ fun: .

A Intreôtælîneg AD, BC,æquales, 8e parallelæ, il):
las auteur conlungam adeeafdem partes refit; AB,

19C; .Dicolpfas AB, BC, æquales quoque elle ,8:
perruche. Probatur. Ducarur enim mita Bucare-
niamigitur BD,iuc1diriu parallelas AD, BU; [par
I a 29.pri.]erunt anguli alterniADB,

a ’ D BC, inter le: uales . Quare
. a cum duo latent Aï, DE, trian-

1 uli A D B,æqualla (in: duobusB r 0 la:criba;,CB,BD,triangula CBD,
. vtrumque urique s 8e nnguli quo-que a diâîs lateribus incluli çquales;[per 4 pri.]eruntx ’

haïes A3, DC,æquales, a: angulus ABD , angulo
BDC’ æqualrs . Curn igltur h; anguli tînt alterm la.
ter reflets A8, DG; [per.z7. pri.] arum ÀAB, DC; pl-
mllclæ à Probàrum 3mm ,lam fait eafdcm elle arqua-
les. Reâæergolineæ, guæzqualesfl; parallelas, 86h.
511104811: demonllranclum. 330-, 4



                                                                     

w Erczznrs
1 PROPOS. 34. THEOR. 24.
Parallelogrammorum fpatiorum æqualîa
. funtinter f6, quæ ex aduerfo 8c latcra , a:

angulisatqlle illa bifariam fecat diameter.

SI: parallclngrammum: ABCD , quai: definîuîmus
dcfinitmne a s . Dico latent Oppofita AB, DC,ncc

non adam Al), BC, inter f: eflc æquaha . Item angu-
los oppofiros B,D, 8e A,C, eflè inter (a æquales; ch
nique duâa dvamtfrro BD,parallelogrammum1pfum
biFariaiancbri Prvbutug .’ Cam cmm AD,BC. fin:
girallelæfiper :9.pr.z.] crunt angon alterni A’DB,
g A DBC, æqualcs. Rurfus quia AB.
" DC, (un: parallclæ 5 [per :9.pri.]

-’ erunt a: anguli alunai BDC,
*DBA,æ ualcs. Itaque cum an-
guli CD ,DBCmianguli’CDB,
æquales En: duobusangulis A5

D,BDA,trianguli DAB, vterquc vtrique: (Un!!!
BD, diêtisanguhs adxacens, commune vmque triant
gulo; mon 25.pri.] cm «à: AD,æqualisoppofitæ l’en--
étœ 8C , 8: rafla A8, oppofitæ rcâz DC, quodcfl
prxmum. En: rurlus cadem de cauîa angulus’A, an-
guloC, æqualis . Et quia fi cquahbus angons ADB.
DBC, addantur æqualcs anguli ABD, BDC: Un 3o
prou.) toti quoque anguh ADC, ABO.’ficnt æqualcs:

  vnde côitat Iceun’dumnngulos oppofitoscfle arquait:
.Qnomam vero duolatera AD. DE, trianguli ADB,
tquaha (ont duobus la:cribusCB,BD.trianguh CBD
vtrumque urique. 8c angulus ADB , æqualxs angulo
CBD. vt  olteuium cit garum triangule DA B, UCB,
:qualia, Mer-que parallelogrlmmum ABCD, mut-1 »
hm cm bitamm à diamctro BD , quad «malaga

- « L . -;a

G



                                                                     

, ’E-LÏ E M. I. ,9
fait propofitum. Parallelogrammorurn îgîtur [pl-"ï
tiorumzqualia faut inter (e ,&c. Quod ollendcndum’

flat a l

PROPOS. ès. THEOR. 2;; n
Parallelogramma fupcr eadem bali , a: in

cifdcm parallelis conflituta-Jnter (e [une t
æqualia.

l, Nm du; parallehs A8, CD, (ope: bafi Chez!-
(hnt duo parallelogramma CDEA, CDBF, (dia

mntur auteur parallelogramma in eifdem efle parai-
leks, quando du: leur: Oppofita Pattes (un: pal-alle-
latum, v: in exemplo propofito cernitur . Dico un:

* .: parallelogramma inter le
efle æquaIia . non un du
nngulos,& Inter-a. cd quo

, l ad aream,feu capacitatem.
G Dt   Probatnr . Quoniarn âgi-
n tu: in parallelogrammoC DEA, «a. AIE, [pu 4 [ml] æqualis en mât

ÇD: oppofitæ, a: eidem Ça, æqualis eü oppofita F5,
In parallelogrammoCDFB; [par r. mon arum A5,
P3, inter feæqunles .- fi commuais addatur EF a Cpt?
hmm] erit tota AF, toti E8, arquant; nec non etiam
angulus BED,[fper 2.9. pri.] squallsefi interna, a: oig-
pofito FAC; dl: antem AL, [ cr "4071] ipfi E a
æqualrs xQuart: triangnlum B , triangule FAC.
W 4071.] crurale eut,- abhto ergo communî trian-
glIIO EGFaEPCr z.prô’.] remanebit trapezinm ACGEi
trapezio FGBD. annale: (Lamina addito commuai
triangule CDG, flet totum parallelogrammum CD
EArtoti parqueur ramrno CDBF, squale: Paralle- x .
logramnp iytur âgereadeq bali. 3: Il] çlfdcmlpnq’

-   r Il 9



                                                                     

ço’ a V e L z n 1- s ,
iallelis conflituta, inter le fun: æqualiaî. Quod en:

dtendendum . ’
PROPOS. 35. THEOR. 26.

Parallelog’ramma fuper æqualibùs bafibus,
» &in eifdemparallclîs conflitura ,inter fc

Tant æquaha .

Plut duo parallelogram’ma ACEH. GFDB; fuper
’ æquales baies C E," FI), &intereafdem parallelaç

AB.CD. Dico ca dît æqualia . Probatur . Comiq-
âantur enim extrema refiarum CE, GB, ad «Idem
partes lineis reâis CG. 58,. Quoniam igitur méta

. CE, æqualis ponirur reâæFD, 8: eidem FD, par".
prit] æquaïis CH GB , in parallelogrammo GPDB,
oppofira;[per r.prou.] erùnr CE, (38 , æquales inter
t H G ; infant autem 8: parallelç pet

.hyporhefim . Quare 81 CG,
EB, ipfas coniungentcs , [par
33.pri.] paralîeîæ erunt , a;

D arquales; ideoque LEBCàpad

. . rallelogrammum ait. vltaquc lcum parajlelogramma , ACEH, GCEB , fint inter
«Idem patafiolas , 8e [taper candcm’bafim CE;,[per
354m] en: parallelogrammum ACEH , paranth-
grammo GCEB,çqualc. Rurlusquia parallelogram-.
ma GLEB,GbDIS, lunrinter ealdem [maraudas-,8;
laper eandem bafitn GB;[oer3ç.pri.] en: qugque pa-
ranelograrnmnm GPDB , adam parallelogrammo,
GCEB,æquale . Quatre, 8: parallelogramma AC EH,
G FDB, [ par 1.pron.] Inter le æquaha erunt . Paral-
klogramma igitur fupcr æguahbus bgfibus , 8: in cil-
dcm parallchs confirma, flic. Quod oflendendum

Hâte. æ . .r. PRO-



                                                                     

ELE’M; LÇ La.

PROPOS. 37.THE0R. 27. i
Triangulzi friper eadem bali confiituta, Sein

cifdem parallelisjnter le (un: æqualia.
5

Nter parallelas AB, Cl). 8e Taper bafim CD, fin:
conltituta, duo rriangula AÇD, BCD. (diurne

auteur triangulum inter duas elle parallelas confiras."
mm, uando bafisell: par!

A l anlusq, 8: angulus oppo-
VV litus alteram attingit.)A - I Dico ca trianguler elfe
.c D æqualia. Probntur. Fer

. D,euimlèper 31.pri.] du-
eatur DE, pataude re&æ AC. 85C , parallela iplî
DE. Erunt igirur» [par 3;. pri] arallelogramm:
ACDP, ECDB, aèqualia; (un: cairn riper candeur ba-
fim C D, &inter eafdem parallelçs A8, CD. Set! ho-
rum parallelograrnmorum dimldîa lunt triangula
ACD, BCD5[per 34rprimi.] quad AD,8C, drame-
tri bifàriam feeent parallelogramma AC DE EC DÇ;
Igitur 8: triangule AC D, CDB,[per 7,pron.] galurin
erunt". Triangula igitur fupcr eadem bali, 8&de
en: demonilrandum . " V
L PROPOS-38. PROBDL. 28; ,
Ïrîangula fuper æqualibus bafibus congi-

tuta,&in eifdem parallelis, inter (et
. r æqualia. J

’ IÇNter parallelas AB.CD,8: Tuner æqualesbalcs CE;
. ED, fintcoqltitutzi triangula me, BFD . 12169

me! elle ægaalu, Promu. Dpçaturenim cart-Ah



                                                                     

a , E V C I. I D 1 Sne: CG. parallela ripfi FB, deinde a punch (Lad
punaum E,dueatur linea GE . Qioniam ver-o CG,

’ . F8, funtlatera oppofita in par.
rallelogrammo GCFB;[per 4.
prima] crime inter le arque in;
rurlus baies CE, 5: FD, fuppo-

.. C l En, I ’ D nunrur squales me: non criant I
Î . A . angulusBP D, [par :9. prima
aquilis efi interno, a; oppofito GCE: in: habemus
duo triangula BFD, GCE, quæ habent duo latent
BF. FD. duobus latenbus CC. CE, æqualia alterum
alteri, 8: angulos diétis lateribus comprehenfos aqua-
les : Quart: un duo triangula [per 4. piquant aquan-
lin. Sed etiam triangulum ACE, æquale elt êidem
rriangnlo GCE, (qui: funt luper eadem bali ,5: in
leildem. parallelis)ergo criant triangula AC 13,8: BFD.
[par r. prom] cran: inter le æqualia . Triangula igi-
tm- friper çquahbus baûbus,& in eifdemlparallelis 8re.
Œod fait propofiturn .

PROPOS. 39. THEOR. 29.
Triangula æqualia friper eadem bafi, &ad
’ eafdem partes conflituta in eifdemTuntV

parallelis . »
dam bafim C, 8: ad enldem partes . Dico ipfa
" elle inter eafdem paralielas con-

. limita ,hocelt reâam duâam
à punéto And pundum D,pa-
rallelam elle i pli 3C. Probatur.

, ’ A c 8l en muon clt,[per 31.10";de-
fltül’ et A, parallelaipli maque vel Cadet lupra A D,

r yel mira . Cadet minium rapinât fitÂAEfioeatquç

4. i; O cum

Slnt duo triait la æqualia ARC, DBC, laper can-



                                                                     

r E I. E M. la 6.;tout BD, protraéta in E,ducaturqne "à: EC. Quod
niam’ enim parallelæ ponuhtur Ali. BC, [pcr 374ml]
air trianguloBAC, æquale triaxigulum B E C; Eigi
autem per fuppofitionem eidem triangule B A C,
æquale triangulum BDC. Igitur [pu r. mm] «un:
triangula BEC, BDC, inter (e æqualia ,- quad en un.

’ pollibile, quia BDC, efl pars, BEC , vero cit totum;
Si vero parallela cadit infra A!) , vt in data figuraelt;
alia AE, facile crie eifdem rationibus demonltrarc.
aliud abfurdurn, nempe triangulum BEC . æqualei
elfe triangulo BDC. quad cit impoilibile cum vnuin
fit pars,& aliud totum . Erit igitur Al). parallela ipii
BC. Quaretriangnla æqualiaiuper eadem bali flac?

Quod erat oltendendum. I
’.. . PROPOS. 4o. THEOR. go;
Trianguia. æqualia. friper æqualibus bafibus,1

8c ad eafdem partes confiituta , in ledcul
finit parallclis . v
Int duo triangula BAD, GFC, friper æquales in:
les BD,GC, (qu: in eadem retira linea colleteu-

:908: ad eafdem partes confirma. Dico ca eflein
eildem parallelis, hoc eûreâam ex A, ad F, duâam

parillelam elle «a:
B C. Probatur. Si

4 emm non cit, inflic-
la duâa ipi B (1,5
ex A. Cadet vel fuma.

G c AFnel infra. Catin;
. - A .. privant iupra , (:04barque cum CF, produâa in E, 8; ducatur net EG.

Qumam igitur paraliciæ iunt AF, 3L, [par 3b pre 1.
crie trianguluaiGÆC, grima]: 51111034859 BAL); po,

’ . meusN 1 .Vaux



                                                                     

84." ,..E7CI.IDIS lhîtur autem, 8: triangulum G FC , æquale triangulo
BAD: Igitur triangulaGEC, GFC, [per r.pron,]
erunt æqualia inter le, pars, 8e totum . Quod cit ab-
furdumli. Quod fi vero parallela (imita per A, carda:
infra AF, qualis cit denuo alia A E, ducaruralia reâa
GE,eru’nt eadem prorfus argumentatione triangula
GFC,GEC, æqualia, torum , 8: pars . Quod cit ab-
furdum; En igitur AF, paralle’la ipii BC;quare trian-i
guia æqualia friper æqualibus bafibus, &c. (30cl en:
demomtrandum .

f .PROPOS. 41. PROBL. 31.,
Si’par’allelogrammum cum triangule eau:
A dcm bafim habuerir , in eifdcmque fuerit

paralleiissduplum erir parallelogrammum’

. ipfius rrianguli . ’ . -
ther paralleias AB, CD,:8: friper bafirn CD, con.

filtuantur paralielogrammum’ ACDb,& triangu-
lum CBD. Dico parallelogrammum AC D E, du-
pluin elle trianguli CBD . Probntur; Duâa mini
-. diametro C E , in parallelo-
(A E i grammo ACDh,[per 54.pri;]
in A erunt ACE, ECD, æqualia:
e quart: parallelogrammum AC
Le D f V DE, duplum erir trianguli

ECD: fedltriânâullsim Hep.

. cr! . ri; gale cit triangu o l , cum me
Epejzagcmjbïfl , 8g in eiidem paralielis: :n Quareôc
triangnliCBD, [par 5,’pron.]-duplum en: parallelb-
grammum AÇDE.- quapropter fi parallelogram-
mumcum man-galon, Br; . ’Qlod cm démonitranf».

dam 9 r I Q l



                                                                     

in tu. ".1; 7 «gr

*PPR 42. Il.Data tnianguio ræquaie paraileiogammumï
conflituere in date anguio reâilineo .

, - n ,igv-..i!.l. . .. . . ,. .Atum triangulurn lit BCD,& dams angulus Re;
Gilineus A;10portet igiturx œnitnuere patarin

ingranmininà «une triarrgulorBCD, habens anguqn.
ium æqualem angulo A; Dnuidaugr m9!!! Latins trian-

i guli, nempe CD, [fier tu. (and bifariam in F, &fiat
aneulus GFD, [par 2.3 nJæqualis angulo A, pro vc

i * -’ li et,h0cçlifiue angulusGFD.
’ vergat ad partes D, liue ad par-

tes C, pro vt’ magie videbirur
* [A exipedire I Duearur item per Br
Il... (par 3 r..pri.]re&æ CD, paulien!

» A la BE,qua: feCet F6, in G;Ruro
[us pet D, ve*l C, ducatur ipli F6, [pu 3 t. pri.] pa-
ulien DE,occurrens reflæBGæroddétæ in E;Erit.
quem angulo. AGFD, idato angulo reâilineo A,
thêtas efiatqmiingcon itutum parallelogrammumï
CEDEQuod dieoeiïe aquiGrriangulo CBD. Pro-a ,
barrir . Ducarurenim recta BF. Quoniam; vero pas
raiielograrnmuin GFDE, [pin i.pri.] duplum ci!
trianguliDBE, Miangulmn BêDdu plurn cit eiula
deniermnguli D85, [par 38mm] quad fiat friper
qualibuçbaéiius, Bain eifdem parfilais"; Eru nt in;
ràllclogrxmnuimGFiDE," ù triangulumBCDÆper 6 .
gram] æqualia inter fr a Cam igitut Âengaina GED,
rachis fic æquaiisangulo A, comtat propolirum. Quo
cirer duo lr’ i craquèlelpaiaiielograrnmm con;
flicaimusbâgdaagulo manigançai en: fa»
chiadant, 37 Avril" . î’. .. ’4 .
l’ 5l? g») 01. î 7T -- i :14. *

i E l uPRO-r i



                                                                     

«ce imitions
PROPOS. 43.. THEOR. 32.

In omni paralleiogrammo ,1 complementa.
cotum, quæ circa diamantin [antiparal-
lclogrammornm, inter f6 fun: æqualia.

I N parallelograrnrno ABCD,fint circadiarnetrum
: AC, panilelogramma AEFG, (Il-151,8: complc.’

«» . v. r inule]!!! GHD, EBHF,
e avr in 36. definitione di-ximus . Dico comple-

menta hæc inter faire
4 æqualia. Probatur.Curn

enim triangula A B C, .
r (.DA ,[ et 34.. primi.]squalia flirt; Ionique trianguli A5 , FGA; li lite

abiilis demantur, [par g. prou.] remanebunt rupe-
aia EFCB, GFCD,zqualia : [une autemôt [par 34.
pri.]triangulalFlC, FHC, malin quare ii detra-
hantnr ex trapeziiniper-g . m1.] retranchant requa-
lia complernenta EFHB. i F11). [nenni igitur pa-

Irallelogrammoromplènlelü , &c. Quod alleutier:-
dam eut .

morios 44. PROBL. 12. L
Ad datuin reâiam lineam , Çd’ato triangule,
fl ; æqualeparallelo rammumflpplicate in
a data angulo te ° ineo.

D méca, linealit &daumruiangnlum B. a:
daturangumaireâiliueua C. iOportet igitur

conitituere parallelograrnmurn zqmle triangule a.
engainai habens æquaicin manie C, a: mura lama ,

-. A ’ agita.



                                                                     

t E L E M. I.anale reâz A. Ceaitituatnr triangulo B. [par 43;-
pn’,] arquai: paralleiegremmum DEPG, habens and

- gulum EFG, au.. A ,’*De’in HI

v A -I i - gulo Crsi producaturque GG AHFfld HI, v: PH,
it æqua is reétæ

R M L A; sapent. (par
* ’ A - ’ 3!.prim] ducatutHI, parallela ipfi F2, occurreneipfi DE, produttæ in

I. E xtendatur deinde ex»I,per F, diameter IF, occur-
rens mita: DG, produâæ in K ,-& [pet 31 pri.]per K.
ducatur KL,parallela ipfi 6H, lecans 1H, protra.
Ctam inzL, producaturque EF, ad M. Dico paralleo.
logrammüm LM Pilule id, quad quatritar. Habee I
cairn lattis PH, æquale dam na: A, 8e an [nm
HFM,angulo date C, æqualem. cum angulus FM,
[par rg.pri.] æqualis fit angulo ErG,(iunt enim ad
verticem) 8e angulus EFG ,faâus cit æqualis anguie
C; Deniq’ue parallelograrnmum LMl-H , æqualeefl
triangule BIWr 13. L] cum squale lit complemen.
tô DEFG, quad a nm en æqnale triangule B. A!
deum igitur reâamlineam data triangule, arc. Œod

enrfaciendum . V , A ,
PROPOS. 45.’15R0BL.13. i

Ad datam reflàm’iineam, date reâilineo
æquale parallelogrammum comflitucre in

data angularcâilineo.

9 Vamuis Euclide: propane hoc orobEmnbfo-

te
luté non aihingendo nos ad certain alignant.

am hmm drelin y n in præeedcnti propof.44.
ferma, tamwtneiçqmnbus in queuter vlan

Mû I E z. paturA x



                                                                     

65e EVCVÎLYDIS t.peut bien: reéta linea,placuit’ipfum proponere
vnacum data reéta linea . Sit ergo re&a data .Elï; re-

- ’ &ilineum ARC, 8:I I-Mdatus an ’. V gurus D..ï Ë il; kA Oportet igltur ad
., 0 * l, F QI. .5 datam reètam EF,

, confiifuere pareille;
l Ë n l ilogiammum arqua-

le reŒIinee ABC, quad habeat engainai , æqualem
angulo D. Rei’alut. reétilineum in rrianguia (3,333:
C. Deinde triangule A, [par . r1.]çqualc pareilles
logramvmum conflituatur E , laper reétam kF,
habens angulum F,angulo D, æquaIem. Item in pet.
«(Siam HG, parallelogramrnum G H I K , æqnalc
triangule B,liabensangulum quualem an ula D.
Item (riper reâam 1K, parallelagtammum I :L M,
squale triangule C, habensangulum K, æqualern
angulo D:.& fic deinceps procedatur fi pinta fuerini:
triangule in date refiiiineo: faâumque cric, quaduu-
betur. Nain tria parallelegramma cenliruéta ,qu’ae

. quidem çqualia funt reâilineo date ABC,cenficiunt,
totunivnum paralleiogrammurn ;quad lie deuton-q
(tueur . Due anguli EGO, HGK,[per iman.) inter
Te fun: æquales,curn vterque fit argalis angulo D:
addito igitur communiangalo F6 ,erunt due an-
guli EFG,FGH,qui [per 39.9201] duobus re&li;Ïqui-u -
mleiie,[per z.pron.] æquale duobus angulis i ,
FGH, ideaque hi anguli duobus etiarn mais æquales
erunt: ËareEper 1441.13] FG, GK’, vnam reéiam
lineam e "tient . Eadem radanmfiendemus 511,?! I,
vnam reâarn Encan: efiicere , prapterea quad due
anguliEHG.HlK.æqualea inter fa frangeant [par a,
j.] fine mais appairât angulia z alibus
GK,& [ptr29.pri.] duo anguli HI , IHG, duobln

(ont reânæqualesfitciü’r mitai: 5355,63: 93.3599

. , ,



                                                                     

alitât. Il k69la, [par go. ri.]iternque EF. 1K. quad et ne paà
rallela lit te zHGgparalleiagrammum erit FKI.
Lodem mode demonfirabitur parallelogrammum
lKLM, adiunâum parailelogramme EFKl, confii-
tuere totum muni parallelo rammum EFLM . A4
datant ergo rufian linearn E , data reétilineo ABC,
conflitaimutgçqualqparallçlogrammum EFLM, ha-
bens angulum F, æqualem angulo D, data. (lied

eut eflieiendurn . a
mores. 45; mon. x4.

A data tafia linea quadratum defcribere.

Itdata reaa A8, friper ganta aporte’at quadratnin
deicribere . Ex A. à , et l r. (and educantur

Al), 8C, perpendiculares a A8 , lintque ipfi A8,
squalet,cenneâauturque reâa CD . Dico ABC D,

. a elle quadratum . Probatur . Cam enim
anguli A, 8:: B, fiat reâi,[per 28. primi]
eruntAD,BC, parallelæ : (un: auteur 8e
aquales,quod vtraque fit ualis ipfi AB.
Igitnrtptr 53.pri.]& A8, , parallelæ

. (am, 8: æquales : &ideo parallelogram-
mon! cil ABCD, in que cum AD, DC,C8, cales
fiat ipfi A8, omnes quatuor une: æquales .exil tint:
(une auteur, 8e omnes quatuor anguli recti, un: C, 8c
D, p" 34.pri.]iquales finteoppeiitis reâi A, 8e B.

’ madratump’gitnr cit ABCD, e; delinitiané , ac pro-
mde un, reâa linea deigripturn fait qmdratum.
lattenduin crat , L g A
1 q ,

i

n l ,

A . in3 ne. au. .. ...- -.- , m...- 0-.....5-4

A sur? Ll h E à



                                                                     

70 l area une
PROPOS. 47. Triton. 33

In quocunquc triangule reâanguio quadra;
tum, quad fit à latere retirait: angulum
fubtendcnte,æqualc efi duobus quadratis
fixais à lateribus re&u
nentibus . ’

in angulum contia

SI: datant trianguluru reüaagulum ARC, 18e an-
gulusA fit retins: [uper ,BC lams fubtendens

angulum reâum; quad pecuhari nomme dicitur Hy-
pothenufa; [par 46.biuu.r] defcribatur quadra turn BC,
DE: petitet fuper’ laiera A8, AC

: Ï 1’: ’

s aa : :s - a- l - :: ’ E
- 3* E a.:’ i ï

E

ù

r :. ë: ,Æ ë nL

a n-.-

angulum reflua:
compræhendentia,
qua: etiain Catheti
nuncupaatur, alia
duoquadrata A8
PG , ACHInefiâ
fermentail : ne

* fafiodicoïqua ra.
mm 8D defcrîptû

Mature 8C «au
angulurn ’iubten-r,

. dent: , adarquaro
duo quadrata 8G,
CI Bêta à, lateri.

abus 8A, AC reâü

ngalum Aaron-I
przhendentibur.)

Producatur lattis EB quue que occarrat ipfi F6 in
K:deinde Un; r ri.]à panda A dueator refila LAM
rarallela ipli 8 , tel CD, 8e producatur quartique

. Accucurratcum POMMFadGm PIN-l3 P&°P’°’

’ j ’ duneL



                                                                     

E l. E M. J.- i 7:. duratur HLvteoacurrat cum DC protraâaia N,&

cumLAinMn, a. ’Demanfiratie A alu: 88A reflue efi [pet de]:
madqangulus veto 8C trôlas cil [per le. defin.]
ergo [par 1 a.axiom.] funt zquales; dempta commit ni
angulo KBA [par 3. arion] remanente’s anguli FBK,
ARC errant :qnales . Confiderootur mododua tria n-
gula 85K,8AC.inquibus non lolurn anguli FBK,
ARC, ex diâis, faut zquales , verum etiam æquales
fit nt anguli BFK, BAC, vtpote reâi ,latulque BF in
triangule BFK Eperdef. qui.) æquale lateri 8A in
triangule BAC: ergo [per a6. huius] crie latusBK
Tale ipli BC, led 8C in eodem gênante adzquat
8 : ergo [par I.axiou.]linez 8K, BEeruntæqua-
les . Statue igitur aqualltate inter-ED, a: 8K (per 6.
pi.) pa’rallelogramrnurn 8L adæquabie paralle en
grammum 8M; led quadratum 86 [pet gemma] cit
æquale ridera para]: lograrnmo 8M: ergo [fer un]
parallelograrnmurn 8L adzquabit quadratum 8G.
loden: profitas mode demôftrabitur parallelogram-

- main CL iule elle quadrate Cl: ergo duo qua-
drata BG, Ierunt :qnalia duobus parallelogram-
mis 8L, CL;fed liait duo parallelogrammata [pu 19.
cariant.) ad çïant raturn 8D: ergo etiam duo

uadrata 8 ’, C adzquabunt idem quadratum
Dg’quod en: demoaltrandurn .

SCHOLIAVM.i (poniaorhaiulinodi Theorerna uniates haliez
lnlignes in Gemma bonum eririnon iolorn iplurn
bene irItelligere,verum triant diligenter aduereere en,
.qugâfiçladie titra hoc-Moreau inluia cornen-
ténu 5 que hamadryade multi?
- r... un... . ..’;,’., ’ i . 1.:14t 4 -, a ..,.!..1... I ,.I y": ” ”’a-thddaen- - .b .

A B a me;l

A



                                                                     

7a. EfCL’ItDJŒ
PROPOS. 48. THEOR. 34. -

Si quadratum, quad ab vno latere trianguli
efcribiturmq uale lit eis , quæ à reliquis

trianguli lareribus. defcribuntur quadra-
tis , angulus campr-eh’enfus, fub reliquis
duobus trianguli lateribus,’re&us eli . . i

DEtur triangulum ABC,litque quadratum lateris
AC, æquale quadratis reliquorumlarerum 8A,

8C. Dico angulum ABC, elle reâum . Probatur.
Ducatur namque 8D, [pu t h pré] perpendiculatis
ad 8A, 8e æqualis reétæ- BC,. Conneâaturque radia
DA. Queniam igitur ingtriaipgulg. A8D,;aaguius
’ ABD, retins erratum-1.. fifi] erlit

uarlratumreétç 4A D , que c
D a, , i - guadratis. (rétamai 8A, 8D.: Bit

.3 autemquadratumreficæ 8D,qua-
’ . drato reâat 8C, squale, on linea-
; . rum a: uaiitatem smaresuadray

. tuai te æAD,,quadraus refilai-A ; rumVBA, BC,;quale exit, Cura
- . . . «au quadratuinrcsîafiüçildqqa
quadratis reâarum 8A. 8C, æqualç pompai, petit,
mais? erunr quadrata reâarum AD, AL, r tr le
zqua ia, ac proprettel a: mû! and), AC, arqua-
lçs’. (mon! intubera 3A. Purin ’ABD,
æqualia fant-latetiburBAÆC, alanguit) 9584m!
fis AD, olienfpeli æqualisbafi A. (au; 8;pfi,]erunç
anguli ABD. Amanda: Et me . -. . .
A81), reflues; «amnistions . lgitufifit a;
C, trans erit . Si igitur quadratùm,qu a lv t l fi
terum n:angulidel’tribitur,&e, Quod demonltràîre

49mm ’ a 8* Mimev



                                                                     

E à E MJ. Il .75

a - v a , Computationes. - -

. 0mm! media du triangule inter [emmerdait
A I enclin: inhoch’bro. Primum,,quando durant,

un: duobus [attribut aquatiafmatpemmque unique.
continentqu’e angulum languie æqualem, [per 4 prima
magie aquatinte": bafium, relzquommq; angulûrum,

arque Mao zororum triangulorum. .
Secundà,quando duo latere duobur lateribur laquelle

faire, vrrumque urique, bajifque bafi cf! laquelle, [par
8.Pri.] infert aquatinte»: daguera»: i111: laterzbus
COMPrtbgtfiarunl. Vbialâ au»; concladuntullquali-
un»: n ’ un 4’ au ou a: tridi a ra.ban du. une! me a le a
. anràfumgdao latere duobus (attribue [une aquil-

lza uranique, urique comprebenduut arum angulos
mequalerÆper a4.pri.] effendi: Infini Mari angule
appofitam elfe maiorem bali: minori angqu oppofita .

Quant), cum duo tarera duobus latta-abus æqualùt
filma vnungfriwrlqiæ, 0423]?! inquiet ,[per a; .
Pr 1g] limon fait «qui...» maiori bali, oppojttum me
mon!» mgr; a minoribqfi appofiro .

Qcintô , quanda’. duo «gal: duobus argutie æquales
fun!» Turque ami une? ruant tatar ami mm que:

A le: fine quad «que iburangulir Mince: , fine quad vin I
«miam angulorum emmantper 2.6. pri.] proba-
m "W44 laura 1mm: suçais lucribur 41mm ejfc
5934114. (7’ reliquat»: angulum reliquo angqu . if!" n05

’ docmmmfequi criant, tara m’en «la elfe requin.
Sextà [par 37.pri.] demonjiram . duo triangulafu-

par candeur bafim,0’ inter eafdem paumiers confirm-

y qunqliq, " A srpn.



                                                                     

74 E V C I. I D 1 .9septimà, [par 38. pri] oflandit , duo triangula [un
per agnate: hales, 0* inter cafdem parallclas. confit.

un , caquait]: elfe . V ’Oflauà [pet 5 9 pli] datait. du triangule æqualia
[uper tandem bafim, a verfus tandem paner» confli.
tuta, elfe inter cafdem panada.

Nom) tandcm[per o.pri.] probaui: , dm; flingué
la æqualiafuper qua à: bafes in eadem linea , in un.
Ïîmquc partent confirma; elfe inter cafdem paral-

e a: a -
’ Finis Elçmam’ Primi ..
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Mm: parallalogrammum rcâangulurn
commet: dicitur fub duabus rc&i311-

neï-s, qua: rcâum comprchendunt angulum;

N. hoc («Rada libro agît Euclidesde ’potcntîjs; li.
M3")!!! RâISUmÀnquircndo quanta tinté: qua-
rt Parti"!!! Cülüfuis litiez: rada diuifæ’ ; 8: parafie-

19?: mu" "angula fub partibus ciufdcm linea: di-
m œmPïfihenfî» tâm inter (c, qudm comparu:

v cum. quanta tous linea. &c.
A B Quod v: mclius exequatur dm;

’ mit dcfinitiones,quarum pn-D - C ma cit modo adduétadnqua a»
   - ’ i: fubqnibusreàis lineis con-

Midi-tut quodcunque. patalleloggam’mum œ-
’ aingillllm :8: Quid fit parallelogmpmum commet!

luth dauba 5nde mais : glui toulm ,. vt pctfcflê 191-
W. au, imamat ,. paranqlogrgmmum 31..
N . ’Nëuplm CM8 mon (unâreâù

’ ’ * l ’ ’ ’ un.la



                                                                     

’13. BVCII.DI;M V ’ IRoth: paranelpgrammum reftingnhlm contîhcti
fibduaëus «flip lineis, quæ vnum angulum flâna:
Comprchendunt, non :mpomt alîud quam ducs bu; A
iufmodi limas «primegeltotam parallclogramml m3.
gnitudincm, ma quidem cytpnmit longitudincmpli:
veto hutudincm "Quod tothni peut in pataude-
grammo reâangulo ABC D , in gominas: AD , a.
priml latitudinçm; A’B, veto longitudinem: quart fi
multiplicetur vnum latus pet alitrd , produâum, cri:
Imam parallclpgnmmum,.quo:ad capammcm.

Demum en cdnfidcrandum, (àeometrqs, ne tories
czdcm lima rcpettantur, fglçrezexpnmrçe omnia
prorfus pira’llelogramma duabus’dumtaxat huais
qu: pet diametrum opponuntur 5 ucmpü gratin

AC, vclBD, ’ t ’

.1; .. "11. vIn. carmin parallelogrammo- fpatiq; vnumc’
nodlibet corum. quæ circa diamctrum

P. l’us’fzfunt pàrallelogrammorum, wifi
; Çdïrobûs: complçmentis , Gnomon 3106

.cetut. . li . A -

R

ABCD, ducatur dameret ME; a: rmfufltqnfi!
" I H   I nuiseiàs punaouG,gucantur

’ ’ EF, fils paralklælaœribhsîïralbh
logrammrgta v: parallelogrammuœ
ABCD,dcmlum mm .mllcba 

P80 chtimi Rang-enfin; inllparallelogummo

I F gr’annna,quorum.dno. H, IF. div 
  v « I » (untufleflë’dirca diameaiùudlnïwb:

’Bk   " v   «sa-un. hlm Pfiïcomplemcnmü

ü V   :uhamcfinvlmfimpun

P64513-



                                                                     

l E L, E M.’ Il. ’ 77
mi librî . Quo polito figura compofita ex vno pliai!
Iglogrammo Cil-ca dxamecrum, vr 1P. marna: duob s
complcmcnus 66,6 D.quahs cit figura EBCDHG,
qu: defignatur arcumferentia K L M , matu: Gnog

mon . .: H15 pofitxs ad propolz. lib.deucnîamns,in quibus
rtcCtè Intelligents opcrc pretium en: multum la 

gus Impendcrc , non (clam proptcr quamphmmo:
immun vfus’in rebus gcometrchs , mm etiam innhug
mamscamercijs. adeo v: hic liber aureus dlci merca-
tur, cum mole quidem fic pet exigus . vulmtcs veto-

comment prope infinitas . ’
.» I. . PROPOS. I. THEOR. I.
Silfuerint duæ reâæ lineæ, quarum vna face:
tur in quotcunque fegmenta: Reâangu-

lum comprchenfum fubillis duabus mais
. lineis, æqaalc cit ais , que: fub infeâta,&

qùoh’bet l fcgmentorum comprchcndung

tut, reflàngulis .

En: duæ refit: AB,&BC, quarum BC, recctu:
4 quompdocunquc m quodibct (cannent: BD,DCp

DICO rcâangulum lob A8, a: BC, comprehenium.
zq tuile-elle omnibus rectanguhs lima! (amplis , qu:
fiablinçaindunh àBQéêzquplil-act  fegmento hucæfç-
a: comprehenduntur, nempe Ireâan’gulo ÏùFAB,

* - a» BD,atque lub AB.& DC.
Probqtur . Reâangulum
enim BC, comprehendatur
(ab A3, 8c BC, hoc en réât

’ 8E, æquahs (il: méta-A5.
A. fifi gulden in; Mg?



                                                                     

78 E V c L r n’r s
tm- ad BC, du perpendiculares BE,CG, zqua’les «a .
du A5, ducaturque refit: E6. Nam rcétæ BE,CG,
[par :8.pri.] pataud: cran: 0b reâos angulos B, C:
lchcæqualester r.pron.] inter f: (unt,qnia nuque
tafia: A8, poniruræquahs: lgrtur [par 3 3. pri.]erunt
quoque E6, BC, parallelæ ,&æquales inter leur:
proindc redanguium cri: BG, Conteurum fub A3;
fine 8E, 8: BC,:x defin.l. huiuslibri . Drinde ex D;
(8: ex ains fcétronibns fi plates fuerint)ducarur reâa
DF, pataude ipfi BE,’ val CG; iamque multitube
2mn: duo parallelogramma ’BF, DG, quater [per- 1.
pronJ enam DE, æqualis cric. ipfi AB, cum [par-3 I
prtJlit æqualis ipli BE ,cui cum: cit æqualis ip a
Ali, per confirnaxoncm. Quomalm igitur rafla BE,
gqualxs dl refit A8, cri: reâangulum BF, tout re-
hçnfum (.ubinfeôta hoca AB,& legmento BD. a-
acm ratiche en: reâangnlum DG. comprehenfum
[ab A8, (oflenfa enim dt æqualis ipfi DE.) 8c lfag-
menro OC; Quare cum reâangula BEDG, æqdaîig.
finttori refisngulo BC, hoc enim dt torum , a: "la:
[ont omnes partes, perlpicuum e11 reâahgulum com-
prehenfum fub AB,& BC, squale rif: ommbusrc-
étangulis , que fub AB,& fegmenris BD, DC, com;-
prehehdunrur . SI ergo funin: duzreâz limaie-

1:16!un iplnrum altcrl,&c.Quod eraroltcndendu’m .

PROPOS. 2. THEOR.’ a: w
.51 refis. linea fcâa fit vtcuriq ne; reâangula, .
Î .. .quœ rfub tout , à: quolibet fegmentorum
f comprchcnduntur , æqualia fun: ci, quod
I; . Îà rota fit , quadrato . ,’ ,

j   E612 linea AB,dîuidatur vtcunque in C,duuin
n puits; Dico duo’reâangula comprehcnfæfb

"   .1 l0!t



                                                                     

a 1k E M. I. 19;men, 8e fegmentis ACÆlîïfimul [11mm æqualir
e62 quadraro cornus une: A8. Probatur. Defcriba-
rat enim AD.[per 46. pri.] nadrarum une: AB.&
ac, [par151.pri.]ducqrur Rwanda refit A8,
vs! BD, qu: [par 54-. pri.eqaalis en: refit: AE, hoc
, «J: n cit recta: A3 , cui æqualis en refis.

AE.ex definmqne quadrari. Quo-ç.
4 man igimr tette AE , æqualis et]: tee

r r firmament redangulum AF. com-
. a . . v .prehen’fum (ab rota A8. &(egmenco
kA . c I AC : fimjlicer en: reéhngulum CD,
. comprehcnfum (ab tore AB,& fch

mente CE; 04m: cum re&àngula AF,CD. æqualie
(in: quadrette A0, pertgicuumefl , redangula com-
prcbenfa tub AB,& fegmentis AC, CE. :qrraIi: efle
quadraçolineæ AIL S: igttnr racla linea [côtzfir w-
cunq né. 8re. (110d en: demonflrandum .

, ’IïRoPos. 3, THEOR. 3..
Sircâa linea (ca-a fit vtcurnquc :1 Reâana’

gulum fub rom , 8; vno fegmcntorum
à comprehcnfum, œquale eû saur, quad

fub fegmcntis comprehendirur , raflan-
gulo, &illi, quod à prædiéto fegmento

. defcribiturquadrato. .
Inn reâa A3, dirait: fit’vtcum ne in punâo C.

F Dico reéhngulum communaux (rab rota A8.
. D . 8: mouiefcgmenro , trempe BC,

E F (fine hoc (egmcntum mains fit. fine
r1 « minus) :qualeeffe reâmgulo (a!)

.vfegmenris AC, C8, commentait)
’ A Q 3 &rauadnw lament: Llfigiâtlï

.-

a



                                                                     

Sir E V C l I à! S .lampe! r Probarur. Confirmant enîm quadrant»:
diéti kgmemiBC. quad ficCF; 8: ex A , minceurs?
[SE-,[per sa. ri,] parallëlaipfi CD, val B’F, cloner:
coca: cum F , maman in E; Quoniam igirur reéta’
Diana: BC, mannite); quedrati defin. entre-P
&ângulum AF, compreh’e’nfum (Il!) tort A3, a: (eg-

memo BC, Rurfusqura «à: CD, cadern- urique
muais: dt reâæÇBærit rectangulum AD, rompre-
hunfum tub fegmcnrls AC; C3. n Cam igitur- reflua;
51mm Afiæqaalc fitquadratorCE , r&.-,r.:&angùlo
nuas-liquida confie: reâangulum fubv ABQ’Itot 8:
figmenro BC, comprehenfumg a: un]: efle re
gala qom’prchanfofub legmentis A , C B, a: quadra
rormdrârûeguœntir.-BC. (par: fi tette linearfeât
fic vœuuquc, reâângulum ,- quad à rota defcribia
par, &c. .ngd demonflrandum crac . * u g

PROPOS. 4..TH150R..4;
Si réanime: [cira fit vtcunque : quad à to...
" ta defcribirur,quadratum, æquàlc effil-
r r lis, quæ à fegmenris defcribuntur quadra-
!- ris, 8c ri, quod’bis fizb [cgmentis com pre-

flhcnditur, raflangulo . ’ r l ; - 1

fifi: linea AB, diuifa Grncunque 5110.1 Dico
A quadratum tarins refit: A15, cflc æquale qua-

."   -’ ’ " ’ ’ . rdmisfegmcmorum AC,C’B,’&r

à 1.: frugale comprehenfo hmm;
.  Î dis (agneau! AC. CB . Pmbaru .

. .Delcnbarnr enim luperAB l’a?
* , n (à I 46;pri.)quàdn’mm N), mure];

A A4 diamètef 8E3. CX: flûta-» r 7 CV ....a.tqumljlpparÏQQardÜËÉdg

r Ib



                                                                     

! l; l M. I I. 8lBD, (dans dînmetrum in punâo G; pet quad un.
fus ducatur HI, parallela reétæ A6. Eritque quadra-
mm AD.diuifum in quatuor peralielogrammn.Quo-

,niam igxtur trianguli ABE. duolatera A3, AE.æqua-
listent sEper e. pri.] erunt duo enguli ABE , AEB.
æquales : Atqui tresanguhEper 32.. pri.] ABE,AEB,
8A E, trianguli ARE) duobus reâis (une æquales , 8e
BAE,reCtuselt, cum fit angnlus in quedrato: Rem
qui ergo duo angult ABE , AhB , cruut (emireCti.
hademque ration: attendant , angqus DBE. DER.
(emireétos efl": . (and etiameonfiat ex us , qua: ad
à propol. hb.primidemon(tranimus . Nam, et ibi
oËcnfum en, (fientera BE , diuidit anghlos reflue
ABD, AED, Marion! . Quia ergo angnh qnoque
tres triangulr EFG,[ cr 2.3.pri.] æquales (un: duobus
métis, 8c angnlus EF X reétus duper 2.9. pri.] cum
fit æqualis teâo D. externus interno, nec non FEG,
citenfus lémireâus 5 erit 8: reliqnus E. G P . femire-
6h15; ideoq5zqualis angulo PEG. Quare [par 6.pri.]

.œqnalia erunt latent EF,FG, quæ cum fin: [par 34.
primi.] æqnalia,appofitis lateribus (EH, HE, crût pa-
rrallelo ralluma) HEquadratum , cum omnia du:
Jeter: nt æquaha, 8: omnesangnh "a; ; pro tetea,
pguod exifiente vno angulo reéto , nempe FEZ vel

,in parallelogrammo FH,omnes quatuor rem unt,
v: ad Corollarium PrOpofizp. prima hbri demonfira-
nimns; Eadem rationc uadratum erit CI. Quatuo-

Wbrem CI, PH, quadrata un: fegmentorum AC.’CBi
c ce gram! lattis HG, [pu 4.pri.] æquale fit mît: AC.

Re agui: quoq; AC, èD, comptehenfa erunt tu!»
legmenrisç AC, C B. propterea quad CG. 61, squales
fintrcâœC8,obquadnmm CI; a: FG, æqnalis re-
&æ Ch, obquadmum FA, [par 34.pii.3.hoc citie-

- a: AC. QIOCËŒ cum quadratum AIS, æqnale fit
mandrins (Il, En], &uâangulgrs AG, (il); confia:

,- - qua-



                                                                     

82 E V C L P51, Squadrature: A0, rotins linogAB . æqualé eiTe qua-
dratis legmentorum AC, C3, &reetangnlo com pre-
henio fub t’i’dem feFmentis AC, CE. bis inmpco.
Igirurfireâaimea cet: fit vteumque quadratum.
quod à tore defcribitur, ôte. de erat demonfiran-

dulno ’ » . .COROLLAtRIVM t.»
En bac Propol. fit manifeitum , parallelogramma

eircajdiametrum quadrati, eflè quadrant.

CORO LI. A RI-V M. a.
Sequitnr etiam ex demonttratione huius 4. Propof.

diametrnm cuiufuis quadrati diuidere eius angulos
bifanam. Probaturn emrn fuit, anguios,A EH, DEB,

efle lemiteâos . ’
PROPOS. 5. THEOR. 5.

Si rafla linea ieeetur in partes æquales», 85
inæqualess. reâangulum fub inæqualibus
fegmëtis totius lineç comprehenfum, vna. V
cum quadrato,quod ab intermedia foirio-
nùm defcribitur, æq ualc et! ci . quad à di-
midia defcribitur quadrato ..

Inidatur re&a AB bifariam ’
I G F in C.& non bifari’am in D. ’

M ita vt let’iionnm inter media fic
L R o R Ï reâa CD,qua nimtrum dimidia

C8, (open: minus fegmentum
A Ç D B DE. vel qua mains legmentum

AD , dimidium AC . excedit.
Dico.te&mguium [au figurent.

tu



                                                                     

t A È I. E M. Il. 83tîsinzquaiibus totins A’D.DB. eamprebenl’um ,vna

cum quadrato inter mediæ CD, æqnale efle quadrato
dimidiæ CE. Super dimidia C8, [12046. pt: ]de(cri-
battu quadratum CF, duétaque diametro 3E. , ex D, -.
ducætur méta DG, [par 3 1.1211] parallela méta: au. ’
focans diametrnm BE, In H, punâo, pet uod du-

,catur [per a. pri.] recta 1K parallele ipfi. ;item
ex A, refis CE, parailela ducatur- AL. [crans lineam
1K, produâamin L Erunt igitur per Corollarium
prçcedentis Propof. DI,KG, quadrette, ideoque DH,
recta æqualis «a: DE: Elt auteur [per 34. pri.] 8e
KH, lDfi CD, æ ualis . (ème reétangulum AH,
comprehendetur ub AD, 8e DE; 8e rurius KG, cric
quadratum retâte CD, cum demonflzrate fit æquaiis
ipiiKH. Probandum itaque en, reâangulum AH.
vnacum quadrato KG, æquaie die quadrato CF.
Quoniarn ergo [per 4;.pri.] com plementa CH, PH .
æqualia (une , fi eddatur commune quadratum Dl.
en: parallelogrammum D F, æquaie paralielogram.
m0 C I; e11 autcm 8: AK, [per 36, pri.] eidem CI.
a: ualc, eo quad fin: toper æquahbus bafibus, a: in
et dem parallehs: lgitur AK, 8e DF, errent inter (e.
:equalia erunt : quibus fi commune apponatur CH.
en: Gnomon M0 , reétaagnlo AH,æqualis.Quo-
cirez cumGnomon M0, &quzdntum KG, arqua.
liaiintquadrato CF, erit 8e redanguium AH , vos
cum quadrato KG, æquaie eidern quadrato CF. Si
rafla ergo linea fecezur ln æqualia,& non tqualia.&e.
Quod attendeudum en: .

. e , " mol



                                                                     

se» errerois
PROPOS. 6. THEOR. :6.

Si méta linea bifariam fecetur , 8e illireâa
* quædam linea in reflum adijciatur. Re- ’
&angulum comprehenfum fub tata, 8c

radicant, tanquam vna linea , 8c adieéta,
rauquatn airera , vna cum qmdratoa di-

a imidia’defcripto , æquale CR quadrato,
quad ex dimidia, 8: adieüa, tanquam vna.
linea defcribitur .

Recrut reâa A3, bifariam in C, 8: eîin reâum
adijciatut BD. Dico teâangulum comprehen-

fûm Tub tata AD, a; ad céta DE, vna cum
quadrette dimidiç CB,çquale efle quadrato une; CD,

la .G E qnæ ex dimidra CE, 8e adneda
BD, tauquam vna linea cham-

* ponitur. l’tobatur. Deferi atur
I- k (Nu I namque [per 46.17171] quadratL’t

CE lope; CD, 8e duEta dg-
metto D ,ducatur ex B,te a

A c B D BG,[per 31.primz’.] paraliela re-
âæ DE.feeans diamerrum, DE

in H, pnnâa, pet quad punëtum tutfus ducatur I K,
parallela reitæ CD: Item ex A, reétæ CF, agatur pa-
rallela AL, items IK,produ&am in punâo L.Erunt
igitur,per Corollarium t. Propof. 4. huiuslibri B I,
KG,quadtata, ideaque reâa Dl, reétæ DE, æqualis:
eüautem [per 34. pri.] 8e KH, tette: CB,æqualis:qua-
te reâangulum AI, com pt chendetur tub métis A D,
D358: KG,erit quadratum reâæ CB. Probandum
itaque et! reâangulum AI, vna cum quadrata KG,
tqnaie efle quadrato CE,- quod tantet «magnifie

I v . ’ 00-!



                                                                     

. . E L E M. Il. 81Quonîam veto panllrlogrammum AV, [pet 36. pri.)
squale et! parallclogrammo (7H. eo quad lin: laper
zqnalibus bafibus, 8: in eildem perallelis . Hi autcm
&parallelogrammum HE, [per4;. pri.] eidem CH,
annale, (nm cnim duo complemenra ;erunt A K, 8e
HE,æqualia inter le . Addiro ergo tommuni CI,
etit reâangulum AI, Gnomem MbO, æquale. Quo
cirea cum Gnomon MK0, tu quadratum KG , qua-
drato C E, tint æqualia, partes omnes , 8e totum ; crie
& recta ngulum Al, vna cum eadem quadraro KG,
eidem quadrato CE-æquale . itaque li rcâa linea bi-
fariam ecerur. &illirecta quædam linea in teâum
adijcia r &c. Quod erat oiiendendum .

PROPOS. 7. THEOR. 7.
Si rafla linea in duo fegmenta vrcumquc fe-

CCtur ; duo quadtara, quorum vnum fit à
i tata , 8c alterum ab vno fegmcntorum fi-

mul accepta, æqualia fun: raflangulo bis
faâo à rota linea , &diéto fegmento ma.
cum quadrato altetius fegmcuti .

v eunuque in C. Dico qua-
à r l; .r’gltçtum tatin: linea fifi une

’ cum quadrato vains ’fegmcnti
(fine poilez fief: meutum AC,
v’el ’ C8) trempe squale eue

1 l . a duobus reétangulis Gratis âtota
L d - . .AB,&di&o .legmentoPC une
. ’ * j’cum adrets) alterius egmen-

A î. ** i w’"l a)2- ’ . F 3 De-

.K L n «a; linea AB feâa ve-

E



                                                                     

E [fiat ê! 35:, .»4 Demonfintim . SUPËTÂIÉBE * ,. Madam-
batur quadratum AD,du&aq Î ,dguierrotEB ex

uâo harems [par 3 t.pri.]x défleurir? parulie];
ËBD. vcl AE lecans diametrum in G; par un-

in G, ducatürîH perallqhipfi A3: Ét’mnmf apr;
l. masflglfituatur’:quqdlaemn 11K. Quoniam enim

du" ,, l l Laflamme-IF, lune citca diameteum a
que ’ épeneqealiaràçpropof. huiuslib.)etun:

t alite; and!) Dan. pu.) maquai?
iBefiriËgfifiruum DK arquait: quadrato &gmentt

C3; atoliêndem rationem quadratum Il: en; que. i
dratumâzfltctius fegmenti AC. Vivants cum linea
3H [par de]! quadJ adæquet BCserit reâargulum
AH faÇum à tata A8, &afegmenro BC: nec non
etiam cum méta 6K Jitqæqualisipfi A8, quia GF»
attaquai GI» [pet clef: quadr.] 8L6! cit aqualis ipfe . 4
AC, lacera oppofita i n parallelogtammo g - vti paritet
FK faros nadrati-DK adœquat ÇB;;erit madrague,
lum HK dans pariterâ rota A3, 8e à (cgme mame
(cd hæc duo reâangula AHyl-IK ma cum quadrato
IF, cum fin: corum partes , adæquant duow quatuor:
AD, DE : ergo duo’quadrata reétarum AB, BIC [ont
zqualia duobus «&angulis lob AB, 6C tous prehen-
fis, vna cum quadrata alterius fegmcuti ÇA: Quod

en: demonittandum . A .q

nouas. s. , d’une"; s. a

» Si redut linea recetur utcumquc. Reé’cangul

lum quater comprehenfum fub tata,ëe
vno fcgmentorum, cum ca , quad à relit *
quo fcgmento fit quadrato , æquale citât,

K au.



                                                                     

z z z M. Il; 4 q
quad â tata, 8c dicta fegmenta, rauquant
vna linea defcribitur, quadrata .

*It reâa A3, diuifa vtcunqne in C. Dico redonné
t eulum quater camptchenfum lob tara 138,8: un
F 1 C E icgmento , trempe CB,vnacum

quadrato reliqui (egmenti AC.
K Pæquale efle quadraro linea, que

ex refis AB ,ôediôto fegmeuto
MCB, companitur. Prob. Produ-

catur enim AB, verfus tem leg.
mônti CB,&nempe "a ’ f, ira ve

B , rodu a fit uaIis egmen-
A C D toC 5&poitea ton AD,[par 461primi] defcribaturv quadratum AIE. Du-

âa autem diametro DE ducantur BG, CI, [pet 3 t.
pri. aralielz ipfi DE, fecantes diamettum in pun-
étis ,8: K, pet qu: ducantur dcnuo[pev 31. primi]
LM,*0P, parallelaripfi AD, qua: (mu: priai-es pe-
rauclasin N,& Q. Etna: IËÎtur pet Carol]. x. Pro-
pof.4. [muids libri 01, NQ, M, LG, C P, circa dia-
metrum DF,qualata. Et quia 0K,[per 344’171]?!-
lis dînât AC, crie 01, quadratum legmenti C.
Rurfus quia NH, [pet 34.pri.] ualis en «et: C8,
crie NQ. Quadraturn fegmeuti a; idooq; quinto
8M, æquale, cum refit: C8, BD, æquales fine.Œare
"à: EH, HQ, æ uales (une Iegment’q C8; arque
adira duo reâangu a AH, LQ, comprehcnfa. «une
Pubtata AB,& fegmento ÇB, cum LHIprr 54427113. i
fit æqualis reâæ AB,fuat. enim laura oppofîta i
parallelogtammo. Eadem ration erunt duo redan-
ull; fig: zig, comprehenfa iub Allia: Cg,

. y 2 (par 4.pri. ales nitre ne i
BD; à redit GH, El]. cit «à: La

. 4 °°



                                                                     

EVCtrnrsï

a, ,hoc ail na: AB . thuia quadrata NQBMæanÈ ’
lia flint; fi addatut commune KG, erunt BM, KG, a
fimul æqualia reâangulo NG. Quaproptet quinqua
rcâangnla AH, LQ-. HE, 3M, 8: KG; gnomonem Ë
RST,componentia æqualia faut reâangulo’ quater
comprehenfo fubtota AB, 8: icgmcnto CB. Cam.
igitur gnomon RST,8e quadratum CI, æqualia (in:

nadrato AE,erit reâangulum quater ’compreheu-
ont fub data «a: AB,& legmento CB , vnaÆu

quadrato reliqui fegmenti AC, æquale quadrato li.
nez AD,eompofitæex AB, 8: dicta (emmura C33;
Quare fi reêta linea mutique feeetur, &c. de en:

demonfltandum . ’ ’ . à .
PROPOS. 9. THEORS-gg

Sijreâa linea fecetnr in çqualia,& non çquao"
lia: Quadrata ,. quæ ab inæqualibustotius
lineæ fegmcntis hune fimul , duplicia (une
&eius ,quod à dimidia , 8: eius quad ab
intermcdia feétionum fit, quadrati . ”

Etetut refit: AB,bifariam in (2,8: non bifatiam in-
D. Dico, quadrata [cgmentorum inæqualium

A1), BD, fimul dupla elfe quadratorum , que fiant.
E ex dimidia AC, a: ex inter media

, F leâionum CD,fimul. Ptob. Du.
- catur enim-ex C,ad AB , [pet u.

q BpriJ perpendicularis CE, qu: fie
c n æquaJis dimidiæ AC, vel C8, du...

cantor ne reâæ EA, EB.Deiude
ex D, ducatur quoque ad 18, perpendiculatis DF,
items 138, in punâo F, pet quad ducatur FG,parai-

fi lethfi A3, [cant Chia G, puuaqfl deum?! du!

. . .; k ca utle 1



                                                                     

EPLEIM.’11V 89
tatI’tAF. Quidam igitur in trianguloiACE, lutai,
(3A, CE, æqualia (un: pet confltu&.onem; [pet 5.,
pria cran: anguli C A8, C E A, inter le æquales : 3ER
entent angulus AC E, redus,cum CE,ht perpendicun,
loris;rehqui igitur angulx [par 32.. prime] alium reg
Clam confident.- rd ne AEC, iemireatus erit . En,
dam ration: anguius EC, en: femiteétus : ac pro.
pterea totos Anguius v AEB , ex dut-bus lemireâia
«amochas, reâtuserit. Rurfus, quia tria nguli FGE,
nagulus EGF. æqualls cil: re&o ECB , [pet 19411.]
externus interna,&oppafita; [per 3:. pri.] erunt res
liqui duo anguli GFE, (SEP, vnt reâo æquales:
Oitenlum autem elbangulum (11313,:er femtteétum;
i ’tur8e (EH-Z, lemiteétus etit , proptereaque anguii
’ FG,GI:’.F; æqualcs erunt, ideoque [pet 6. pri.] 8:
latera EU, CF, æqualia inter fe erunt . Eadem prote.
fus macla afiendetur in triangulo EDF, lacera BD,
DE æqualia eflè. Nam angulus EDF, cit reétus, cum
DE fit perpendicularis, 8: B. lemircâus, &c [taque
cum in trianguler ACE, angulus C,re&us fit,[per 47.
prurit] erit quadratum lateris AE,çqualc duobus qua-g
dratisrlatçtum AC, CE: Atqui hæc duo quadrate in-
ter fc’ (un: æqualia, quad 8e linea; AC, CE, fine attend
fææquales. I itur quadratumlateris AE , duplum.
crie uadrati ateris AC. Rurlus quia in triangqu
EG , angnlus G, reflue cit, [pet 47.pri.] ctit quadra
tum lands EF,çquale duobus quadratis laterum E6,
GF: A: duo hæc quadrant [nm inter le zqualia oh
æqualitatem linearum E6. CF; Igitur quadratum
lateris EF, duplum etit-quadtati mais CF , hoc en
quadrati li est CD, Efienim «a: CD. [pet 34410.]
æqunhsr æGngeum CF, fitparallelagrammum.
Ouate duo quadrata reétarum A5, 8e EFn duPh
arum quadraturum linearun AC,& CD: in ut autant
duo. quadrata refluant aux ËFQËPÊE 47°fll°lîilzh



                                                                     

90 I DE K C l ID 1 S .A I lia quadrato reâæ AF; 8e quadratum «de AF,
æquale cit duobus quadratisteâarum AD, DF; [gi-
toræduo quadrata reâarum AD, DF, duph faire
quadratorum reâarum AC,CD. Atqui quadratum
«en, DE zquale en quadrato reétat D8; Ofienium
enimefinectas DE, DE, elle æquales. Quare duo
quaque quadrata reâarum AD, DE, (egmentorum
Inæqualiurn dupla (une quadratorum reétarum AC,

i C D, dimidi: (cilice: huez, 8e intermedlar ieâionunî;
Si ergo reâa linea fetetur in æqualia , 8e non æqualia,

- 5re. Quod etat demanflrandum.

PROPOS. to. THEOR. ta.
Si rcéta linea bifariam fecetur,& eiiin reâum

alia quæpiam linea adijciatur eriod à to-. .
a ta, cum adiunâa tanquam vna linea,& ab:

adiunâa, vtraque fimul quadrata , dupli-’
cia funt , 8e eius , quad à dimidia , de eius
quad à compatira ex dimidia, 8: adiunéta,
’ tanquam ab vna linea , defcriptum a fit, .

i quadrati . I . i i
’ Ecetur refila A8, bifnriam in C, &e-lln rectum
i addalur BD. Dico, duo quadrata reaarum AD,
’ E F 8e BD, 6mn], dupla eflë duorum

uadratorum fimul , qua: ex re-
A * i: AC, CD, deicribuntut. Pro-.4 Duatur. Super AB, en purifia C,

. [par u.pri.] erigatut perpendi-
, chlaris CE,quæ fit æquelis di-

mîdîz AC, velCB, innganturque rem AIE. BB-
Dfludc perD, datant: Dam-i ce, "fluctua,



                                                                     

E 1. E M. n. 9:caucus reâæ E3, procraâæ in G, punâo g 8: par E;
«en: CD,,parallcla ducaturEFJecans Db,in F,puu-
âo,iungaturque refis AG. Oltendctur mm , angu-

llum AEB,eflc rcâum , vt in præccdenn PrOpof. a;
’CŒfemireâumndeoqueEper 2.9.przmij CRIS alter-
nant EGF,quoque femlrcd’um : dt autem angulus
P, [par 34. pri.] reétus, cum in parallelcgrammo (.F,
opRonatur angulo C, ui fœtus cit reétus. Igirur
[per 32. pri.]& rcliquus EGJcmlreâus erlr,ac pro-
pterea ipfiIEGF, æqualis. Quare [per 6. pri.] rcâæ
EF, FG, æqualibus angulis oppofi’æ inter f6 æ unies
crunt .. Eodcm mode oflcudes. relias BD , DG. elfe
æquales ,ex ce quad angulus BDC, fit reâus. BGD,
femireâus, &c. Quoniam igitur quadratum refila:
AE, per 47.pri.] æqualc cit quadrans æquahbus re-
éhrumzqualmm AC, CE; cri: uadratum même
AE.duplum uadrati rcâæ AC. urfus quia qua-
drum reâæ G, [per 47 pri.] cit squale duobus

* quadratis æqualibus reâarum æqualium EF,FG;eri:
quoqu’e quadratum reâæ EG,duplum quad rat: re-
fiæ EF, battit même CD, cum CD, [par 3441-11] re-
üaæqualis fit reflue EF. Duo igitur quadrata méta.
mm A13. EG,dupla fun: quadratorum ex métis AC.
CD dcfctiprorum . Acqui duobus uadratis méh-
rum AE, EG,[pcr 47. pri.] æqualc e quadratum re-
âæ linea: AG; 8: quadrato méta: une: AG, æqualia
fun; duo quadrata,quæ ex duabus lineis AD,DG,de-
(cribumur (angulus enim D cf! reâus). Quadrata er-

  go reâarum AD, DG. dupla funt quadratorumex
«au AC, CD, defcriptorum . Demum cum qua-
dratum refis: DG, æqualc fit quadrato redan Bach
linearum æqnaliutem ,- erunt quoquc quadrata rç-
&arum A0105. dupla quadratorum , quæ ex refit:
AC, CD, defcnibmitur . Itaque fi reâa linea fecctur
bifariam, Bec. «mouflrandum en: .9



                                                                     

:92 1701.1101:
PROPOS. 11-. PROBL. 1.. ’

Datam reâam lineam taliter [scare , vt re-Ï
Gangulum comprehenfum fub rota, ô: æ!-

yùtcro fegmentorum, æquale fit ci , quodà
reliquo fegmcnto fit, quadrato .

Atà fit tette AB, quam Icare oportez in dnas
partes,ita vt reâangulum tomprehcnfum fub

tota,&altero eius fegmen’m, nempc minori ,2quale
fit quadrato reliqui legmcnti. hem pe maiori . Defcriï
batur ex AB, quadratum AC, 8: dimfo latere AD,

D 1 c quod cumdata’reéla AB,angulun;
Î I rcâum e81cit,bifa-riamin E5 mn-

Ë ’ gatur (côte E8, cui ex 11A , pro-
q I duâa æqualis. fumatur Elï; 8c ipfi’

’x * AF,abfcmdatur-cx data recta A8,
q G B æquahs AC. Quod fieri porefl cum

’ " r Q AB,maiqor fitqdam «A13; namcum
1: H E8, fifæ’quahs 1pr E E, ex conflua

dione; [prr zo.pn.] (un: autem la-
tera AE,AB,maiora’ laterer"l:B,-erunt quoque méta L
15A. 8: AB,maiores recta EF 521c proinde ablata com-
munI.AE, reliqua AB, mater cri: reliquat AF. Dico
flétan; A8, leélam eflè in G, tallter, vt reétaugulum
fub A3, St BC, com prehenfum, æqualc fit quadrato
flétan AG;adco vt AC, fit menus fcgmentum. 8: 8G;
minus . Probatur . Ducatur enim par G, méta HI.
parallela recîæ DF, [acarus CD, In l: ac pet F,ducatur
PH, ipfi AC, pal-alibis fecans HI, in H, punâo, Erit
igitiur parallelngremmum AH, quadratum legmenti
AGJUm omnia eius quatuor latcra lin: æquaha,cum
[Fer :4 pri.] FH,HG,æqualia lm: oppofius AG,AF, ;
paner æquahbus u, emmena: angon” mît: » ’ob

A   tc-



                                                                     

E L E M. Il. 9;reâum A, v: in Corollario z9. PropoMibri prïmi ha;
betur. Reâangulum quoque CG , comprehcnlurn
erjtfubAB,8z (egmento 3G , quad A3, æqualxs fit:
ipfi BC. Quare probandum et! redangulum C63:

uadratum AH æqualia efÏc. Quoniam lgitur raft;
A,elt (eau bifariam in E,&ei addita ("un m reâum

.AF. [per6.fec.]crit reétangulum Tub DE, 8: FAhoc
cit reôtangulum DH,(cum PH, fit æquahs 1pfi FA)
Vna cum quadrato dimldiæ A E, æquale quadrato r:-
âæ EF, hoc cit quadraco redue EB,quæ raft: EF.
æquahs en pet conitruâiouem. EH: autem quadratum
reâæ E3, [per 47.pri.] æquale quadracis reânum
AE, A8 . Quare rectgngulum DH,vna Cum quadra-
to reâæ AE, æquale quoque cric quadratis redarum
AE, AB. Dempco ergo communi quadmo reâæ
AE, remanebxc rcâangulum DH, æquale quadrato
refit: A3. hoc eltquadrato AC; Ablaco rurfus com-
muai refiangulo AI, remanebunt reâangulum CG,
a: quadratum AH. inter le æ 1113H: . Qnod fun: pro.
pofitum. 03mn igltur reâamAB camer fceuimus,
Sec. Quod crac faciendum.

SCHOLIVM.
Hue problema auna ratione numerîs accomodari

potelt, v: moue: Clauius in hoc loco , a: demonflra:
ad PropofJ4. lib. 9. Siquidcm numerus nullus po-
telt ramer r in duos diuidi , v: numerus produâus ex
toto in alteram pal-rem æqualis fit quadrato menus
partis . Quod fane non accidxt in loiantecedenribns
theoremaubus, qu: m9. in numeris dahus denim-x

(hmm: . q . .u
’vnoa.



                                                                     

g EYCLIDI;
PR OPOS. 12. THEOR. u.

In amblygonijs triangulis, quadratum,quod *
fit à latere angulum obtufum fubtenden-
te. mains efi quadratis , quœ fiunt à lare. ’
rîbus obtufum angulum comprehenden.
tibus, reâangulo bis comprehcnfo , 8c ab
vno laterum , quæ (un: circa obtufum an-
gulum , in quod cum protraâum fuerit
cadit perpendic ularis , 8: ab afrumpta ex.
terius linea fub perpendiculari pr0pc an-
gulum obtufui’n. . .»

Rungulum ABC, baisent angu’lum ACE. obtu-
lum, 8er: A, in latus BC , ad partes anguli ob-

ufi-prmradum cadat perpendicularis AD. Dico qua-
A minium latent A8, quod obtulo an-
, gulaoçpomtur , malus en: . uadratis
E laterum AC,CB,ie&angulo is com-
; prehenlo fub 36.8: CD, hoc cit qua-

, : cit-arum mais A8, arquai: efle duo-
C b bus quadratis Iaterurn AC. C B, vu:

cum «d’un gala bis Tub BC,C D,comprchen(o Probat.
- Cam enim-méta BD,vt cum que diuila fit in C. [par
.4fec.]erit quadratù reétæ BD.æquale duobus qu naira.
Les «cumin BC, 8: C D, ma cum reâangulo bis [lib
i BC,CD (emprehcnfo . Addito igitur communi qua-
- drue méta-Al): orant duo quadra: «(hmm BD,
8: DA, æqualia tribusquadmis reâarum BC, CD,
DA, 31 reâaugulo bis (ub BC, CD, comprehenlo:
El! autem quadratis reâarum B D,DA, [par 4.7.pri.]
agalequadratum reâæ AB. (ème ,6: quadrârum

Ma . a te z



                                                                     

E L E M. Il”.
«à: A8, æquale en: tribus quadratis reâarum C,
CD, DA,& redangulo comprehenfo bis fub BC,
CD. Cam igiturquadratis redarum CD, DA, [par
47.pri.]æquale fit quadrant!) rettæ AC ,- critqua.
dratum rectæAB, æquile quadrlatis rechrum BC,
CA. &reâangulo bis comprehenfo fub BC,CD.
quad e11 propofitum. In Amblygonijs ergo trian-
gulis quadratum , &c. Quod en: citendeudum . i

PROPOS. 13. THEOR. 12.
In Oxygonijs triangùlis , quadratum faâum

à latere angulum ac utum fubtendente
minus cit quadratis , qui: fiant à lateribus
angulum acutum comprehendentibus,re-
&angulo bis comprehenfo,& ab vno late-
rum, quæ flint circa acutum angulum , in
quod perpendicularis cadit , 8: ab allum-
pta interius linea fub perpendiculari prof
pe angulum acutum .

N eriangulo ABC,omnes anguli fin: and, a: et
A, demifla perpendiculans A D,cadat in latus 3C.

A Dico quadratum lateris A B , quod
» acuto angulo C, opponitur , minus

efle quadratis laterum AC,CB. re-
Ëangulo b.s comprehenfo fub BC,

D, hoc cit quadratum mens A8,
B D C ma cum rectangulg bis comprehenfo

fub BC, C D. æqualc efïe duobus qua-
dratîs interum AC,CB. Prob. Cuin enim refis BC,
diuifa fit vtcumque in D, cran: quadra: recuiront
3C. CD, [par 7.109.13th remugle bis Câflàlæfln l



                                                                     

go e VC t 1 n i s uthora fubBC,CD,& quadras «a: BD; Acidité
ergocommuniquadratoreâæ DA, erunttria qua-
drants reâarum BC, CD, DA, æqualia reâangulo
bis comprehenio Iub BC,,CD,& duobus quadratis te.
aunai BD, DA, Duohus autem quadratis reftarum
CD, 8: DA, [pu 47. pria æquaie e11 quadrarum re-
&æ CA. Duo igitur quadrata rcâarum BC, CA,

ualia (un: reüangulo biscomprehenfo fub BC,
a),&duobus quadratis mitai-am BD, DA. Cum
ergo duobus quadratis reétarum BD, DA, [par 4.7.
priquuaie fit quadratum reâæ AB5erunt duo qua-
dras reétarum BC, CA, æqualia re&nngulo bis
comprehenfo fub BC,CD, &quadrato méta: A6,
Quod cit pro olitum. ln Oxygomjs ergo alanguis,
gumratum latere,&c. Quod cratdemonflraudum,

PROPOS. 14. PROBL. 2.
Data reétilineo æquale quadratum confii-

tuerc .

SI: 82mm reâilîneum A,cui quadratum æquale
conititueudum en. Conltitnqtur p3 rallelogram-

mum B, [par
4g.pri.] æqua-
lereâiimeoA,
habens angu-

. lum reétum,
’ cuius vnum

.Q.
...

lattis, v: CD,
r L BD ,H producstul ad

à .o’ Es fitquç DE,
Il i "r. refis æquahs
un. tau Dq-i quem: quoqœ CE, bituma: la G, pilum? «a

i V" et



                                                                     

hammam 97aux: in punâum D, au: non 5 fi cadi: in pariétaux
D, cric rafla DF,(cum æqualisponatur «à: DE) re-

. étæ CD, æqualis . Quare reâangulum B, cri: qua-
drarum, cum alia dus lacera oppofira [per 34. pri.]

- æquaha (in: lateribusæquaiibus DG, DF, a; vnus an-
guius per con (truâionem fit reâus ’, &confequenœr

. omnes reâi per Gond". prop. 29. lib. r. Atqueadeo
conltitutum eitqutdratum zquale reâilineo A: quad
en: facicndum;5i veto punàum G, non cadit i n D,"
faéto G, centra infernallo GC, defcribatur (emicir-
culas CHE; producaturque FD, douci: circumfercn-
tiam leur in H. Dico igytur quadratum reétæ Dl-I,
efle æquale reôtilineo . Probatur. Duéta enim re-

. êta GH, quia refit: CE, diuiditur biiamm in 6,8:
non bifàriam in D; cric refisnguium com prehenfunt
Tub C D, DE, hoc cit rcétanétulum B, ma cum qua-
ëraro refis: GD [par 5.12m] æqu ale quadrato reâæ
G E; hoc cit quadraro reétæ G H; cum GH, 8e GE,
fin: æqualcs, (une enim à centre ad circumfcremîam.
Sed quadratum reétæ (3H, [par 47. prz.] æquale en:
quadratis reâarum GD, DH. Quamobrem dempto
communi quadraro reétæ GD, remanebit reétangu-
lum B, hoc elt reétiiineum A, quadrato refis: 0H,

Aæquale . Dato ergo reétilineo æquale quadratum
coniiituinmsq. Quod (acare oportebat .

iExplicario Materiæ in hac Secundo Libro contenue in
capzce hum: Elementi ab incuriam Typograpbi
0min: , in bac me adiungere m’fum a]! .



                                                                     

.9s- Erczrn’rsr
I n Secundo Elcmcnto.

Mer in Secundo Libro propanit defini.
nones reflungodi , à gnomonis . Deinde»

reâongulorum parallelogrammorum. , à qua-
dratorum ,qux ex reBarum lineamm jaffio-
ni’lms fiant , proportions: declarat. Toflca ocra

adducitproportionem illam, quam bubon; qua-
drata à lateribus obtufum , ive] acutum angulmn,
comprebmdentibus f 484 , ad illis quadram à la-
tere obtufum , ne] arumm angulum fubtendeme
defcri’pm. Et demum expom’t modum,quo me-
diame reflilz’neo data «quille conflimatur qua-

draium. . e
Finis E lememi Secundi .

Ev-



                                                                     

99E V C4 L ID 1 s.
ÇLELEMENTVM fi

TERTIVM
,oiaseimumomuo

DEEINITIONES.

. I.ÆQuales circuli funt.quorïim diametri
fun: æquales ; vel quorum ,quæ ex

i centris ad periferias ducuntur reâæ lia
ncæJunt æquales .

Vclicles in hoc 3. Libro varias circuli proprietates
demonürar , exponendo prius quoldam termi-

nos,qad meliorem dicendorum intelligentiam. Primo
enim loco docet , cos circulas elle æqualcs , quorum.

’ diamctri, vellemidiametri [une æquales . Nam Cam
c1rculus,ex nm diéhs, delcribatur ex circumuoluuo-
ne femidiamerri Cires alterum extremum fixum . a:
immobile perlpicuum elt, ces :circulos elle m0316;
quorum lemidiametri çquales (un: . 7

fi 2c I h Il.



                                                                     

EVCLIDIS

;Ziür( ’ 1,1l. D.) i iReâa linea. Circulum tangere dicxtur , quæ
cum circulum tangagfi producatur circu-
lum non fecat .

nec ipfum leur vti (un: A13,

C

V"
Fs quæ circulum leur in F,punâo. VndeAB, dicitur j
G OH tangens , AE, veto fecans.

I HLCirculi (de mutuoltangere dicuntur , qui
fefe mutuo tangentes , fefe mutuo non
(ficant.

nT cl! linea A8, qua:
mugit circulum in C,

l Vod pater in duobus circulis CFI, GIH, qui
[de mutuo tangunt in purifia I,

I V.
In circulo æqualiter diflare à centre refit; 111

neæ dicuntur, cum perpendiculares , quæ
à centre in ipfas ducuntur , funtœquales .
Longius autem abefle illa dicitur,in quain
maior perpendicularis cadit g

EVclides in hac definitione æqualem difiantiani
rcôtarum in circula delîgnauit pet æqualcs Perf-

pen! ’



                                                                     

E L E M. HI. rotfiendîculares, fleuri inæqualem par înæquales. Ve
düè reàæ A8, CD, in circule ABCD , dicuntur

’l æqualiter diliare â «me E, fi per-
* ’ pendicularesET, EG,æquales fue-

rint, fi veto perpendiculares non
fut-riot æquales illalinea ,inquam
cadi: maint erpendiCularis, dici-
tur longius mare à centro,quam

,llla ,iin quant cadi: minot perpen-

X » I dicularis; l
. V .i v

Segmentum circuli efi figura , quæ fub mon
. k linea,& circuli periferia comprehenditur.

Æ’ il V Tronc figuræ A,8:B.
. ’ guæI figuræ vt pare:I v comprehenduntur fub ma

r refit: linea ,8: circuli portione.

Segmentî autem angulus cil, qui fui) recta li;
nea , 8c circuli periferia’ comprchendirur.

i Icpro’angulo feginemî intelligit Euclides an-
. ’ gulum mixtumconoentum lub recta linea, 8:

cueilli poileriez k , . . . ,
l 4 i V v V.II. .A I. v7.Î!) fegmento autem angulusleft , cum infcg-
’ ’tncnt’i lpefiferia» fumthm fuerit.quod-

L ’P’ampunâum,ï& a-btililo in terminosïre-

flæ eius lineæ, quæ fegrnennbaliseefi,

’ i I G 3 sdmn. 1 .

..I

l



                                                                     

les ElfCL-IÂDIS
adiuné’tæ fuerint reâælmeæ i, Is, roquant,

angulus ab radinnâisillis lineis compre-
henf us dicitur angulus’ in fegmen to.

cÆSR fegmentum circuli quodcumque
r i verbi gratia C,iri culas perilèria lei-4

matu: quodcurrt ue,pun&um nempeC,
âquoad extremitates reâæ’ ineæducantur durere-
âæ,iam angulus abillis’üuabus mais lineis com-
prchenlus, vocaterangulus in legmcnto .

V I l I.
Cam vero comprehendentes angulum re-’

&æ lineæ aliquam allumant pcrifcriam,
illi angulus infilleredicitur .

BA A I enim. in periferia alicuiu’s
« circuit A D C B , fumarur

i .quodcumq;punâummempe’A,
q acanturqueduç reâç AB,AD,

quue id petiferinm D, B, angu-
lus reflilineus DA B, infilîere

D dicitur, circumferentiz D Ç B,
qui angulus fols voce ditfert à
præccdenti. V

r ; i " 1" X 4 k ’ . q .sacrer autem circuli cli,cum ad ipfi us Circuit H.
centrum confiitutus filent angulus,com-:ï’
prehenfa nimirnrh fi un, a: a mais lineis
angulum continenti us , 8C anpcriferiaab
illis allumpta .

In



                                                                     

--ElEM. 1U. ,0;gomma, N circula E,&parlter ab eius au;
If . à. tro E,duz liriez à centra ad cir.

, - Ecumferentiam duâe couliituant angu-
flumreâilineum, in hoc cafu figura

l E f E,conrenta fub duabus reâisàcentro
ad circumferentiam duâis ,8: abilla

portione circumferentiz , qu: à diétis lineis métis al-
lumitur, vocabitur (téter circuli ,quia lecat portio-

nem circuli. -

, X.Similia circuli fegmenta fiant , quæ angulos
capiunt æ uales : au: in quibus angult

. .o...

fun: æqua es.

E 1m: duo circuloî
rum fegmcnta

ABC,DEF, quæ ca-
piant angulos çqua-
les A BC, D E F,
(quamuis huiufmo-
difcgmcnts lint inç.

F qualiü circulorum)
à Geometris dicuntur Emilia , vel etiam quando in
(e refluent angulogæqualel . l

i In Tertio Elemento .
" N Iboc EIementa portraêïmmr ce, quem cir-

culis kttidunt, nec-non etiam de refît; lineis in

circula, ne] ad circulum (1148:3. Bringue de on.
’ i gulis,qui ad circulommtentrafld circumfirma

n’a; confiflum. . G PRO-



                                                                     

m4 EVCZIDIS
PROPOS. 1, PROBL.1.i

’Dati circuli centrnm .reperire . ’

iuuenire. Ducatur in data circula linea vtcunq;
A3, quai: [peHo. pri.] bifariam di-
uidatur in,C, 8: pet C, ad AB, per-
pendicularis ducatur DE, minque
in periferiæ pu nais D, E,terminata.
Hacigitur bifariam (6&3 in T.- dico
T,elle centrû circuli propolîtiw Prob.
In ipla enim redut DE, aliud pun-

E &um,præter T, non erit centrum,
mm omne ,aliud lpunétum iplam

DE,diuidat inzqualiter, nain lolum in T, diuila fuit
æqualiter . Si igitur T, non ell: centrum fit punétum
G, extra reâam DE,âquo ducantur lineæ GA,GC,
68. Quoniam ergolarera AC, CG,trianguli ACG,
çqualia (un: lateribusBC,CG,trianguli BCG, sa ba-
iis AG, bali GB,(funt enim à centra ad’ circumfê-
rentiam): [par 8 pri.] erunt anguli ACG,BC(S,æqua-
les,ideoque rcâiærat auteur 8: angulus ACT, reâus
ex confiruétione . Igitue duo anguli reéii ACT,
ACG, æqualcs erunt, pars, 8: totum quad cit ablut-
dum .q Non cit ergo punâum G,ce nrrum ; eademque
ratio cri: de emmi alia, præter quarn de iplo T; Qua-
re dati circulicentrum reperimus .,Quod crac elli-

ciendum . . .COROLLARIVM.’
Ex bac Propol, nianifeltum en: , quad fi in circula

« ffâa aligna linea aliquam reâam lineam pariter in
’ tu cula duâam («et bifariam , 8: ad angulos raflas,

’ - n - a ln

S Itdarus circulas AUBE, cuius centrum oportet



                                                                     

E L E M. III.’ la;
in recante elle centrum circuli. Nom ex eo quad DE,
méta reâamAB, bilai-hm lecet in C,& ad angulos
rectos, oltenlum fait ,punêtum eius medium T, ne-
ceflario elle circuli centrum . I i

PRO’PO S. z. THEOR. x.
Si in circuli periferia duo quœlibet purifia
, fuerint accepta; recta Iinea, qua: ad ipfa

punch adiungitur , nitra circulum cadet.

I

IN. CircçlovflECBIuman’tur quolibet duo punfla A,
, 8; Sun elusiCll’Cuml’crentia . Dico reaam ex A,
ln B» Châtain Cadet: intra circulum , iitaut iplum le-

. cet. Probatur . Duâa méta linea ’
AB,in ipfa alfignetut quodcu tuque
punâum nempe D, deinde [par I.

v un] inueniatur centrum dati cir-
culi, 8: fit C, à quo ducantur «être
CA, CDT, 8: CB. Œoniam igituce

*i I in triangule ABC, duo latera AC,
CE, (ont æqualia , (lunt enim à centra ad circumte-
rentiam) angulusCAB,[per.s.pri] æqualis erit au, l
gulo CBA; cum veto angulus CDB,[per 16.pri. ] me;
fiat fit interna, 8e oppofito CAB, [prr l. un] maint

uoque erit angulo CBD. qui: ergo in triangule
:DB, angul s D, altenfus elt maior angulo B, [par

1’9.pri,] etia . latas CE, mains erit latere CD, led te.
flet C3. æqualis cl! redît: CT, oh defin. circuli ; ergo
recta CT, maior erit recta CD, quare cum C T, rota
lit in circula comptehenfa , punâum D, crie intra

- circulum . Eodemq ne prorlus mode demonllrabitur
(cliqua pondra refit; AB inti-a circulum. reperirigquæ
propret etiam linea reêta aAB, ab huiulmodi punais
Çonlütutafiutta circulum crit, Quare li in cucul;

* - Nm



                                                                     

196 tricoteurs-ç
periferia duo quelibet punéta, ôte. Quod erat clien-

deudum. -* ,7 ’ , A

w

. PROPOS. g. THEORu 2.
Siin circula reâa quçdam linea pet centrum

. généra qua’ndam valiam non pet ’centruml

SQÎâeitenfam bifariarn fecet;& ad angulosre-
i îlîaasi lam fecabit . Et fi ad aiigulos refilas

eam ecet , bifâriam qquue eam fecabit.

-Èr ?enrrum T,circuli AC BD, refila AB,extenfa
p. diuidat reâamCD, non pet centrurn duâam,
bifariapi in E. Dico refiam A B, elle ad angulos re-

. aras ipfi CD. Prob. Dnâis enim reâis
* TC, TD, .erunt duo lutera TE, EC,

d duobuslateribus TE, ED, æqualia: 6e
. hales TC, TD,æquales. Igitur [par 8.
pri.] .anguli lTEC, TED, æquales

b crunt, hoc cit refti- Quod primo crac

B propolitum . . , ,Sit iam AB,ad angulosreâos ipli CD,dico reâam
ED, bifatiam feeari in E,â reâa AB. Prob. Duâis
enim iterum reâis TC, TD; cum latere TC,TD,
trianguli TCD, fint æqualia, [per 5. pri.] erunt an-
guli TCD, TDC,æquales. Quoniami un; ducau-
uli TEC, TCE, trianguli TÇE, aguis (un: duo-

, us angulisTED, TUE" trianguli TDE, 8e lutera.
TC, TD. quæ redis angulis’æqualibus opponuntur,
Vequalia: [par 16; pri.] Brune latera E C, En;
aqualia, . de feeuudoproponebatur. Si igitut in.
circula mon quædam, linea pet centrant duâa, au,

Quel demanltrandum me, A l
L

"60,



                                                                     

. z L E M. HI. un.
COROLLARIVM.

Ex hac demonflratione facile infcremus , in quouis
triangule duorum laterum æqualium ,lineam ,quæ
bafim bifariam (au, perpendicularemvefle ad bafim;
Et è contra, lineam, quæ ad bafim efl perpendiculans,
balimfecare bifariam : v: patctin triangule TCD.

I PROPOS. 4. THEOR. 3.
Si in circulo duç rcé’tç lincç non pcr centrum

extenfæ fcfc mutuo feccnt : fcfc mutuo.
bifariam non feeabunt .

Va: reâæ BC, DE, fa mutuo in A, lacent in cir-
cula BDCE, non pet centmm canent: . Dico

fieri non poilé, v: (de-mutuo bifa-
riam lacent . Si enim v’na earùm pet
centrumjtrànfit, certum en: , eam tan-
tum bifgriam (cari : folum enxm in
centro , pet quad airera ponitur non
tranfirc, bifariam diuiditur: fi veto

o, marra pet cétrum cxtendatur. quam-
[ms "la «tu!!! nonnunquam bifariam ab altera dîni-
datur , tamcnalma minime fecabitur bifariam . Di-
ulfa enim fic tam BC,quam DE,bifariam in A,fi fieri
putt. [par I. un] Inucnto igitur tenuto circuli,
nempe T, ab en ad A, ducaux: rafla TA . Quoniam.
ergo méta. TA, ponitur fecare «au! BC , bifanam
in A, [pu 3. un] (acabit iplam ad angulos naos.
Fade!!! ration: fccabitur DE. ad angulos reâos, cum
gnan: Ipfa ponatur bifariam, diuifa in A.Quare reâus
angulus TA B; reéto angulo TA D, æqualis erit,pnrs.
manquai en ab(nrdum . Itaque fi in circula du: re-
âæ linea: non par natrum cmfz,&c.Quod crat de

nomma I PRO-



                                                                     

ne ’ 27’011an

PROPOS. 5. THEOR. 4.
Si duo circuli fcfe mutuo facent ,’ non prit

iilorum idem centrum . d

’Vo circuii ABC, ADE,fe mutuo fecent in A,
54E. Dico ipfos non haberc idem centrum.

Prob. Si: enim, fi. fieri po’teit , idem
,centrum vtriuique T, à quo duæ reâæ
ducantur: TA , quidem ad punétum
feflionis A; TC, veto (crans viramque
circumferentlam in E, 8: C. Quoniam

A iguur T, ponitur cenrrum circuii ABC,
V cri: méta TC, reâæ TA, æquahs.Rurè

lus quiaT, centmm quoqne poniturcircuii ADE;
en: 8: "au TE, eidem reéiæ TA , æqualis . Quare
rada TC, TE, [par 14mn] æquaies inter fa arum,
pars; 8: totum quad cit impoiiibiic . Si igimr duo di-
cuii iefe mutuo recent,&c. Quod oitcndendum cm.

PR 013054. THEOR. 5.
Si ciao ’cirCuli fefe mutuo interius tangants

cor um non cri: idem centrum .

DVo circuii ABC, ADE. ad inuicem fe interius
tangant in A Dico e63 non haubert: idem cen-i

Hum . l’robatur; Habeantenim,fi fieri
nordi, idem centrnm T, à quo du: 1’611
(ne ducamur, TA, quidem ad conta-
&Fm circuiorum A; A: TC, iecans
vtramquei circùmferentiam in E, 8: Cg

B (bioniam igitur T, ponitur tannin"
circuii nuions MK7; en: rafla Tétine!

. .   a. à



                                                                     

N .

E l E M. Il]. le, a&æiTA, æquaiis. Kurius quia T. ponitur centruni
Circuli minoris ADE,enr recta TE,eidem rcâæ TA.
æquaiis. Quare reétæ TC, TE,[per I.pron.]mtcr f:
àquaies arum, pars, 8c tetum quod ci’t abfnrdnm . Si
igitur duo circuii fefe mutuo] [menus tangant,&c’, .
(and en: demanürandum. ’

PROPOS. v7. THEOR. 6.
Si in diametro circuli,quod piam fumafu’f

punâum,quod circuli centrum non fit,ab
coque punâo in circulum cadant quant;
dam reâæ lineæ : Maxima carum iila erit’,

in qua centrum reperitur , minima vero
reliquat; aiiarum vcro propinquior iiii,
qua: par centrum ducitur . remotiorc
ramper maior CR: folum autem duæ
rcétæ lincœ œquales ab eodem punâoin

. circulum cadunç , ad vtrafquepartcs mi- 
nimæ, vcl maximæ .

i N, diametro 8E, circuii BCDET, cuius centrum
G, pdnâum aflumatur quodcumque A, præter

minium, 8: ex A, cadant in circulum
quotcunquclmclæAD, AC. Dico
omnium ,qua: ex A, ad circumfeg
rentiam ducuntur , max1mani die
AB, inquacii: centrum. minimam
vero reiiquam AE, uæ diametrum
perficit: Deindc rc am AC, qua:
rcâæ AB, par centrum duâæ pro-

pinquior cit, maiorem efle reâa AD; .quæ ab eadem
A15. plus diftats amincit; de aiijs fi ducantur. in infi-

i Imams



                                                                     

ne E V C L I D I s .nitum. Demum ex A, ad vrrafque partes mi nimæ iio’
nez AE, vei maximæ AB, tantummodo ducr poire
dune linea inter fe æquaies. Dutantur c: centre G,
ad purifia C, 8: D,duæ reétæ GC,GD. ngniam
igitur duo lacera AG,GC, [per 2.0. [in] matera [une
reliquo AC. in triangule AGC, [une autem duæ re-

’ &æ AC, GC. duabus reâis A6, GB,æquaies , hoc
cit ton reétz A8, quia (5C, GB, fun: ab eadem cen-
tre,- erit 3l A8, maior quam AC 5 cademque ration:-
rec’ta A8, maier erit reâa AD.& fic de reliquis.Qua-
le AB. maxima cit omnium , que ex A,in Cireulum v
cadunt .

Deinde quoniam in triangule DGA, Iatus DG.
par: o. priml] minus cit duobus iatcribus GA, Al).
ilt autem GD, ipii GE.æqualis;erit& CE, minot

quamGA, 8: AD. Quai dempta commuai GA,
remanebit adhuciAE, minorquam AD. Vnde AE,
minima cit omnium, quæ ex A, in circuli Circumfe-
renriam cadunt .

florins quia dueliatera AC, CC, in triangule
AÛC, æqualia fun: duobus laceribus AC, GD,in
triangule AGD, Se anguius rouis AGCA , maint cit
fua parte AGD,[per a4.pri.] en: bafis AC, maior
bafi AU, a: fic de reliquis , in duâæ ruerint . Quare
iinea propinquior ci, qu’æ pet centrum ducitur , ma-
ior ci! remonore .
i Tandem linea: AD, ex airera parie zquaiis pana.
tut AT, quod faCIic erit, fi ad cenirum G, verius ai-
:eram pattern ponatur vnus anguius æquaiis anguio i
AGD, v: docet Ptopoi". 2.5. lib. rimi , qui anguius
inzciiigarut comprehenfus iub A 38: alia ex (J, mT,
duâa, vade fi peliez coniungantur punéta A , 8: T,
pet reétam AT.crit TA, æquaiisipfi AD. quia fun:
iduotrianguiamuæ habent cenditions4.Ptopoi. pri- V
.màühri ,ÇvndebaiisAD, bali AT,æquaiis etit. Quod

autem.14!



                                                                     

E I. E M. Il]. utamerri nuiia aiia his duabus AD, AT, pallie elle
rqualis comtat . Nain fi ex A, ducatur alia , qu: ca-
dar fupra punâum Riuxra denienitrara en: muer"
quam Aï, fi cariai infra, cric minot , vnde nunquam
poterie efle æqualis ipli AD. Du: igitut dumtaxar
re&z linea: æquales ad vtrafque partes minima Ali.
vei maxima: A8, cadunt . [taque fi in diametre cir-
icuii, quod piam fumatur pundum.&c. Quod en:

1demonltrandum . ’

PROPOS. 8. THEOR. 7.
Si extra circulum fumatut aiiquod püâum;

à que ad circulum dcducanrur teâç quæ-
dam lineæ, quarum vna quidem per cen-
trum protendatur , reiiquæ veto vtiibet:
In cauam periferiam cadentium reâarum
iinearum maxima quidem efi ill’a, quæ pet
cenrrum ducirur, aliarumi autem propiti-
quior ci , quæ pet centrum tranfit , remo-
tiore femper maior efl; In conuexam veto
periferiam cadentium raflai-uni linearurn
minima quidem cit iila , quæ inter pun-
âum,& diametrum interponitur; aliarum
aurem ca. uæ propinquior efi minimæ,
remetiore cmpcr miner efi . Duæ autem
tanrum reâœ lineæ æquaics ab ce punëto
in ipfum circulum cadunt ad vtrafque ’
i partes minimæ, vel maximæ .
Il: datum punâum A, extra circulum EDBLi-I,

A cuimcencruin (jaune: feeflmemuiuni ducale
tu



                                                                     

E V c z. r a r s Vtut a purifie A, quarum A8 , pet centrant trameur
Ieiiquæ veto AC, AD,’ vrcumque . Dico omnium!
maXimam efle AB, quæ par cenrrum traniir : Dcinde
reâam AC, quætedæ A5 pet centrum dada: , pro-
pinquior exiitir, maiorem qiioque clic rcéra AD,
qua: remarier cit ab eadem AB, 8c fic de reiiquis , fi *
entra rent . Econrrano autem reâain AI , omnium,
qua: extra circulum (ont, minimam elle: Deinde re-
étam AP, quæ vicinior cil: minima: Al, minerem efle

A mita AE, remarier: . Deni ne ex
And vrrafque partes maxima: inca:
AB, vei minima: AI, duci poire tan-
rummodo dues iineas tettes interier
æquales. Probatur . Ducanrur ex
centrozG, ad panera C, D, E, F, re-
étæGC, GD, CE, CF. Quoniam
igirurduo latera AG, GC, triangu-
li AGC, [peno.pri.]maiora fun: re-
&a AC; (ont auteur reâæ AG. GC,
æquaies retire AG, G8. hoc ci! rori
reâæ A3; erir& AB;maior quam

AC. Eadem ration: erirAB,maiot quarn AD, &c.
Quare AB. et! omnium, qua: ex A, in cauam pet-if:-
nam cadunr, maxima; quad prime fait propoiirum. ’

Deinde,quoniamiatera AG,GC, rrianguli AGC,
æquaiia iunriareribus,-AG, GD,trianguii AGD;8:
tutus angulus AGC, maior cit anguio AGI); [per
24,pri.]crit bafis AC, bafi AD, maior. Endemquc
ramone de reiiquis erir direndum . Quare linea "iro-
pinquier ci, quæ par cenrrum durirut , maior cit re-

moriore . PRurfusyquia in triangule AFG, reâa A6, minot
eit[pcr amputai] duabus AF, F6,- ii æquaies aute-
ramar’EGJGmemancbit adhuc AF, maior quam
AI... Simili prorius rarionc en: AE,maior quam AF, l

h .. , . . v . I sa.



                                                                     

E L E M. HI. tr;-8x. (amie A! ,omnium iineatum extra circulum,
qua: ex A. ducunrur , minima cil: .

Rnrius, cum inrta trianguiurn AEG ,cadanr duc.
reâæ AF, F6, ab extremitanbus iateris AG, duétæ;
[par ruina] erunrAF, FG, minoresipfis AE, EG;
abiaris igitur æquahbus GE, 8: CF, temanebit adhuc
AE, maior quant AF. Quare linea propinquior mi-
nimæ iineæ ALminer efl,quâ remoriorlab eadem AI.

Demain ducatur AL,æquaiis ipfi AC,& AH, ipfi
AF,quo poiire . Dico hanc [ohm duci pofle aqua-
iem ipfi AC. Prob. Si alia prætct’ AL, pareil duci
æqualis ipfi AC, neceiiarie ducenda etir fupta,velin-
fra AL; [i ducarur imita, iuxra fuperiusdemonitrata.
eut minot ipia AL; fi veto duearur in pre , erir maior;
quare nulia prætet AL, ipii AC,æquaiis etit . Quo-
quo mode criant probandum erit , nuliam præret
AH, duci poile æqualem ipfi AF. mm etiam dia, du-
eenda en: mm, velexrra AH; ii durarur inrra minot
crie ipia AH, ex mode viiîs ;fi ducatur tinta emma-
ier; quare nunquam poterir æquaiitarem habite cum
ipia AF. Duæigirut ioium reétælinez æquaies ad.
vrrai’que patres minime. vei maximæ cadunr . Si igi-
tut extra circulum iumarur aiiquod punâum . à que
ad circulum deducanrur teâæ quædam linea: , qua;
rum vna, &c. Quod erar demoniirandum .

PROPOS. 9. THEOR. 8.
Si in circule acceprü fuerir punâü aliquod,
. 8: ab ce punâo ad circulum cadant plures,

quam duæ reûæ liner; æquales s acceptum
punÇÏum centrum eritipiius circuli .

N circule BCD,â purifie aflumpro math": Plu"
res, gnan du: une A 8. AC, AD, inter fe æqua-

H les.



                                                                     

in. E V C I. I D 1 Sles. Dico punâutn A, efle cenrrum circuiiBCDJ
Ptob. Conneâanrur enim punêta B,C,D, redis BC,
CD, quibuslper 10.12111] bifariam diuifis in E, 8c F,
ducanrur ex A, «et: A E, AF. Quoniam igirur lare-
ra AE, E8, trianguli AEB, æqualia four laretibus

AIE, hC,trianguii AEC; 8e baies AB,
B AC.ponunrur criam æquales; [paf 8.

pri.] crantanguiiAEB, AEC, arqua-
les , ideoque rec’ti. haciem mode clien-
demus, anguios ad F. eiie mâtes. (ga-

- Ç Drecumreétæ A-E, AF, druidant te as
BC,CD,biFariam. 8: ad anguios revêtes,

traniibit vrtaque produôta par centrum circuii ,iux-
ta Coreilarium Prolacfitionis prima: huiuslibri Pun-
éium igirur A,inquo (e mutuo iecanr ,cenrrum erit
circuii . Si enim a nid punctum eiier centrum , non
rranfiret vttaque pet cenrrum . Si icaque incrrculo
acceprum fuetit punâum , sa. Quod en: demeu-
firandum .

, PROPOS. Io. THEOR. 9.
Circuius circulum in pluribus , quam duo-

bus , punais non fecar .

Ecenr le , fi fieri poteii, duo circuii ECGD, FAE
DG, in tribus punétis E, F.G;[per 1.rer.]inueng

tum aurem fit H, centrum Circuit
AFGBE , à que ad dicta tria pun-

a c &a ducantur teâæ.ijli.î,i-IF, HG,
qu: pet circuii dehnitionem requa-
les inter ieetunt . Quoniamigitut
inrra circulum AEBGFniTumprum

eii: punâum H, à que cadunt in circumfcrenriam
plurcsquam duæteâæ linea: , mais; [ter 95:34



                                                                     

: r. E M. m. userirHcentrum circuli AEBGF ,- Et! aurem" idem
punâum H, ob tandem rarionem cenrrum circuli
EUFDGC; Duo ergo circuli ie mutuo fetanres ha-
bent idem cenrtum.Qiod cit abfurdumJZper 5.bniu.r.]

PROPOS. n.- THEOR. 1o. *
Si duo circuli fefe inrus continganr , arque

accepta fuerint eorum centra : ad corum.
l centra adiunâa recta linea, 8: produéra in

contaâum circulorum cadet .

Angareircuius ABC. circulum ADE , intus in
A; fitque G,cenrrumcirculi ABC, 8: F, cen-

trerai parirer circuli ADE, quad neceflario à priori
diuerium erir , cum duo Circuii

I C (de interius tangentes [par 6.
f un] non polTint idem ce nrrum

A Hhabere. Dico iineamexrenfam
pet G, & F, ad foium conta-

i &um A, eiÏe refiam. Probatur.
B Si enim linea GF, produâa ad

contaâum A, non cit méta,
ad aiiud punâum, fi fieri poreit, trempe ad C.duca-
tut PC, qua: fimui cum GF’confiituar reftam (:FC;
(nioniam igirur in circule ABC, aflumprum cit pun-
éium F, quod non cit centrums [par 7.rer.] eut recta
PC, refiduum iiiius,quæ pet cenrtum tranfit,omnium
minima : maior igirutetir FA,ipia PC; (cd FA,pcr
circuli defiuirioncm, cit œquaiis ipii FD 5 quare F D,
maior erit ipia FC,quod cit abiurdum , mm FD, en:
vna pars, 8: PC. rorum’ . Non igitur GF, fimui cum
PC, facit vnam iineam reétam , a: ioium FA. (kra-
proprer fi duo circuli fer: intrus côtiiiganr,8cc. Quod

etat demcniirancum. H 7- PRO-



                                                                     

116 EVCLVIDÏS
PROPOS. 12. THEOR. n.

Si duo circuli fefe exterius contingant , linea
rafla, quæ ad centra coran] iungitur,pcr
contaé’tum manfibit .

DVo circuli DCF,ECG, tangant fe exterius in C;
8: centrum circuli DC F, fit A, circuli veto

  ECG, fît B. Dico rcâam exten-
fnm par A,& limant": par con-
taétum C. ProbaturSi enim non
tranfit (etc: c1rcumfcrérias in D,
8c E, ducamurquc ex centris A,
8: B,ad contaâum du: reâæ li-

ncæ AC, 8C. Quoniam igitur in triangule ACE,
d’uqlatera CA, CE. [par ac. pri.] maiora fun: latere
AB: Efi autcm méta AC, refis A D , æqualis (ex eo
quad A,ponatur centrum Clrculi DCF,) 8: tafia EC.
0b candem ration’em ,æqualis acta: BE 5 Quare due:
reâæ AD, 8E, emnt maiores refis AB, aliquæ par-
tes maiores toto ,quod et! abfurdum . Si igirur duo
circuli (de extcrius contingam.&c. Quod en: de-

monflrandum .  
PROPOS. 13. THEOR. 12.

Circulus non tangit circulum in pluribus
punâis, quam vno,fiueintus, flue extra.
tangat.

Angant (de circuiî AEBF, CEDF,intus,G fieri
-. pontifia pluribus punais quam vno 11,8: F.
Aflumantur aurem centra horum circulorum G, H,
que [par 6, ter El dinerla «un: 5 par qua méta 61’? 3 (3’

ln
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in vtramque partem cxtendatur, [par x x. un] man; .
cltcàderc in contaétus E, 8c F. Itaque cum G, fit

B Dcemrnm, 8: refit: EGHF,diameter,diuidetur EGHF,
bifatiam un G. Similitcr diuidetur eadem EF , bifa-
riam in H,quod cit ablurdum . Vna enim rcétain
vno dumtaxat punâo bifariam diuiditur .

Quod fi quisdxcat, rectam GH,cxtenfam ad partes
I uidem H, cadet: in contadum E; a: veto ad panes

, minime pertincrc :4 Contaàum C, [et] fecarc
vtrumq; circulum (vt in facon-
da figura.) Rcfpondco , 8: dico
hoc reâe afllrmari non pofTe,

E A cum demonflratio antcccdcntis
N Propol. fit vniuerfalxs, 8mm 5

c contaâuiconucniatçvndc G ,
protraâa debct cadet: in mi:-

D que contaâum , non autcm (c-
’ car: ambes circules .Rurfus tangant fe circuli AEFB, CEFD, extcrius

in pluribus punais quam in vno , ncm in ton cir-
cumfcrentia interceptainter E, 8e F. uxta primant
Propof. huius libri inueniantur centra H, G, quibus
ad punfla E, a: F, ducantur mît: HE, HF, CE,
GF.lam linea HEG coniungens centra H,G,& tran-
fiens pet contaâum B, [par Iz.t6f.] reâa critsqua
parue!- rationc ctiam HFG, recta cm, quad cl! im-

flxbllc, qui: duæreâæipatium claudcrent. Quare
1 duo circuli [de exterius contingant intvno punâo

f: tantummodo tangu nt.Quod en: demonüraodurm

Ë’Ï



                                                                     

nÂ EVCLIDIs
PROF OS. 14. THE OR. 1.3.

In circula æquales reâæ lineœ æqualiter di-
fiant à’centro . Et quæ æqualiter difiant
â centra, æquales fun: inter [e .

1min circula ABCD,cuius centrum E, duæ re-
âæ AB’CD, æquales. Dico ipias à centra E,

. A . æqualiterdifiare. Probatur- Du-
’ cantur ex E, centra ad métas AH,

a CD, du: perpendiculaires EG, ET,
a: coniungantur reétæ ES, EC. [par

A! z. un] Secabunt méta: ET, E6,-
, métas AB, CD, bifariarn . Quare

. cum totæ AB, C D,æquaies ponan-
tur, erunt, &earum dimidia, videiicet BT, CG, in-
ter fe æqualia . Quoniam igitur quadrata EB, &EC,
0b iaterumæquaiitatem, iunt inter le æqualia :qua-
dratum aurem EB, [per 47. pri.] cil æquaie duobus
quadratis ET, TE; emnt &duo quadrant BT, TE,
æqualia quadrato EC; (cd eidem quadrato EC, [par
47. pri.] æqualia (tint duo quadrata CG, GE: quatre
iuxta primum pronunciatum duo quadrata BT, TE,
erunt æqualia duobus quadratis CG, GE. Ablatis
igitur æqualibus quadratis reéïarum æqualium ET,
CG,remanebunt quadrata reâarum ET,EG,æqua-
lia, ideoque, 8: reétæ ET, à E6, squales erunt, Di-
itant igitur iuxta 4. defin. huius libri reâæ AB,CD,

æquaiiter à centto E. -Denuo diitent reâæ AB, CD, æquaIiter à centra
E: Dico usinier (e æquales me. Prob. Dueantur
enim iterum ex centre E, ad A3. CD, perpendicula-
res fiT. EG, quæ pet 4.def. huius lib. æquales erunt;
dimdcntque raflas AB,CD,[pcr z.t:r.J.bifariauëPu-i t

.. w ï ’ is
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&ièigitur’reâis EB,EC,erunt earum qüaclrata gqua;

lia. Ellautem quadratum reâæ EB, [par 4.7. pri.]
æquale quadratis reâarum BT,TE,& quadratum re-
âæ EC,æquale quadratis rectarum CG,GE. Igitur a:
quadrata rc &arû ET,TE, æqualia funt quadratis re-
&arum CG, (3E; ideoque ablatis æqualibus quadratis
æqualium reâarum ET, EG, temanebunt quadrata
rectal-nm ET, CG, æqualia ;atque adeo (8&8 ET,
CG; ac propterea earum duplæ AB, DC, æquales
quoque erunt . Itaque in circula a uales reflet linea:
Équaliter difiant à centro,&c. Qm erat demôftran-

nm. -I î’PROPOS. 15. THEOR. 14.
In circula maxima quidem linea cil diame,

ter; aliarum aurem propinquior centra,
remoriore ramper maior efi.

N circula AETN BD, cuius centrum C, diameter
fit AE,& reâa ei propinquior DF , remorior au-

rem TE.iDico omnium maximam elle AB, 8e DE,
maiorem quam TE . Prob. Diman-
tur enim ex C, centra rectæ CH, CI,
perpendiculares ad DH,TE. Et quia
à centro C, remaria: cit, TE , quam
DF, erit CI, maior quam CH, par 4.
clef. huius lib. Abfcindatur ex CI, re-
fia CL, æqualis rcâæ CH, arque pet
L, ducatur. N6, perpendicularis ad

CI, conneâanturque reâê C E,CT,CN , CG . Q10-
niamigitur perpendiculaires reâæ CH , CL, æquales

r Ïunt, æqualite diltabuntreâæ NG,DF, à centrdiper
4. defin. huiu lib. 8: idea [par r4.ter.3 inter le arqua-
les erunt. Rurfus quia reétæ CG, CN, [par zo. priJ
minores quidem [tint recta NG a 8c (unt’æqualcs dia-

,’ ,. q H 4. i . merro

J



                                                                     

no E V C L I D I Smena AB,erit diameter AB, maior qnam NG. Ea-
dcmque ratione crie AB, maior omnibus aliys lineis;
Deinde quia lattera CG, CN, trianguli GCN, requa-
lia (ont lateribus CE, CT, trianguli BUT: 8: angulus
NCG, maior angulo TC EUH 24. pri.] erit refila
N6, maior reflet TE. Atque adeo DF, qua: oltenfa
fait æqualis i-pfi NG. maior quoque cric quam TE.
la circula igitur maxima quidem linea cit ’diameter,
&c. Quod en: attendendum .

EPROPOS. 16. THEOR. 15’.

Reéla linea,quæ ab extremitate diametri cu-
iufcumque circuli perpendicularis duci-
tur,extra circulum cadet:& inter ipfam re-

4 &am lineam, 8c circuli perifihcriam airera
recta linea non cadet: 8: femicirculi zingua
lus quocumque angulo acuto reâilineo
maiorcfis reliquus aurem miner.

It dams circulas

A E D AFB,cuius dia-meter AB , 8c cen-
trum C. Ab extre-
mitate diametri ,

C hoc en à punâo A[par Il. pu] duca-
tur perpendicularis
AD. Dico boitil-

j modi perpendicu- vlarum extra circu-

BA loin cadere. - .Demofl,



                                                                     

lEL E M. Il]. l tuDemonli. Accnpiatur aliquod purifiant in ipfa li- L
me AD, fitque punâum E, à quo ad centrum (2,.
recta ducatur EC. Cum enim in triangule BAC an-
gulus BAC fit même [pu 10.441] erit angulus AEC’
[par r7. primi] minor recto; quare [par 194ml lattis
CE fubtendens angulurn reâum erit mains ater:
(2A angulum acutum lubtendente glèd linea CA ha-
bet fuum extremum Ain circumferêtia circuli AFB:
ergo paneton: E extremum une: CE erit extra cir-
culum: uod pari rarione de quocunque alia punâo
linea: A demonltrari poterit: ergo tata linea AD

extra Circulum cadet . ,Dico rurlus inter perpendicularem AD, 8: circuli
periphcriam AF ad punâum A, non palle duci aliam
rc&am lineam non lecantem portianem circuli AFB.

Demonlt. Si patclt duci ducatur,& fit AF. Qui!
angulus CAP cit acutus, vtpotc pars reâi C AD, fi à

’ purifia C, ad AF demittatur perpendicularis , [me
[par Comma. Trop. t7. pri.] cadet ad partes anguli
acutiCAF. in punâum G. Cum ergo in triangulo
CGA angulus, CGA fit reflua ab perpendicularem
CG,& angulus GAG acutus: [par 19. pri.] erit lattis
CA mains latere CG: quare li mains lattis CA ex-
tremum A obtinet in circumferentia circuli , minus
latusCG habebitextrernum G, intra circulum ,- led
puuétum G cit in linea AF: ergo linea AF circulum

lecabit. v . .Dico tertio angulum femicitculiBAF, faâum in.
licet àdiametro BA. &â circumferentia AF, matos
rem efle quocumque angulo acuto reâilmeo. q

Demonll. Œia ex demonflratis inter reâam A13:
a: circumferentiam AF alia méta ad contaâum A.
iducl nequit quin circulum leur; inde fequitur anguc
lum acutuma diâa linea Ali, &diametro. A? fait
auna paternelle zingari femicirculi BAR 8l Idâîugn’

- 8 -
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gulus femiclrciili erit femper maior quolibet angula

acuto te&ilinea . vDemain dico angulum cantaétus (ira enim appel.
Iatur angulus FAD mixtus, faâ’usâ tangente AD, 8c
à circumfetenria AF) minotem efle quolibet angulo
acuto reâilineo . .

Demonlt. Inter teâam AD,&eîrcumfetentlam
IF, ex vilîs in feeunda parte huius rampai. alia reâa
duci nequit ad punâum A, 8e fi ducatur debet cir-
culum (acare: ergo angulus acutus à tali linea ,ac
tangente laâuswidelicet angulus FAD erit totum
telpeêtiuè ad angulum contingentiæ FAD: vnde[per
194mm] angulus contaâus FADminor etitquo-
eumq; angulo acuto teâilinea ; quad etat demain
litandum,

v COROLLARIVM.Pline manilellum cit, reâam à diametri circuli ex;
tremitate ad angulos reâos duâam, iplum circulum
tangete . Clienlum enim cit ipfam cadere extra cir-
culum . Quare folum in punéta illo diamettieatre-
ma circulum attingit . -

Quapropter li iubeamut pet datum punâum A, in
circumfcrentia circuli AE,re&am lineam directe,un
circulumitangat in A,ducemus ex A, ad eentrum C,
reéhm AC,.& ad cam excitabimus perpendicularem
FAD,quæ erreulum tanget in A, vt demôliratum cit.

PROPOS; 17. PROBL. 2.
Adam punc’to reâam iineam ducete,qu:e’

datumcirculum tangat . ’
v X panda D , ducenda fit linea ,quæ tangat cit-
: ’ Culum BEC, calus circuli natrum fit B. Duna-

l w - tu;a



                                                                     

E1. EM..III. n;turteêta DE, feeans circumfcrentiam PC, in E, putt:
êta. Deinde centra E, interuallo BD, defcribatu:
circulas DT, 8e ex E,educatur ET, petpendicularis

ad DE, fecans circulum DT, in T,
v ””””””” punâo . Duéta denique reâa ET, fe-

* I x cans circulum FEC, in C, connecta
atur reâa DC: quam dico tangere cir-
jculum rac, in punéta C. Prob. Cum

enim duo latera BE, ET, triangüli
EBT, æqualia fin: duobus lateribu;

BC, BD,trianguliCBD, vtrumque vtrique, vt pater
pet circuli dehn. Angulufque B,diâis lateribuscom-n’
prehenfus lit communis :[pcr 4. pri.] Etunt 8c baies
ET, CD, nec non etiam anguli BET, BCD, fripe: »
ipfas, æquales . Bit aurem BET, teâus pet tonifiai
&ionem; quare à BCD, radius erit . Itaque BC,.ch
fit perpendicularis duéta ad C, extremum femidia.
metri C B,tanget circulum pet corallarium præcedenà
ris propof. A data ergo punâo D, duâa eltDC, te; .
êta tangenscirculum PEC; in C, quad laciendurn
etat.

PROPOS. 18. THEORÂ 16.
Si recta quæpiam linea circulum tanguai
i centra aurem ad contaétum adiungatur

recta quædam linea; quæ adiunâa fuerit,
ad ipfam contingentent perpendicularis

erit. a

x

E&a linea A B, tangatin pûnâo B,eirculuni
EBDT, cuius centrurn C, &ex C, ad B, «à:

ducatutCB. Dico CB, perpendicularem clic ad AE,
Roi-I. stemm non cit ducatur ÇA, perpendiculârn

, . . , al.,,..
R



                                                                     

tu E V C I. I D I Sad AB, feeam cireumferentiam in E. Quoniam igîtur
in triangula CAB, [par 17.primi.] duo anguli CAB,

BC, lunt minotesdunbus métis:
cit aurem pet conltruâionem CAB
redus:igitur ÇBA , erit minet re-
âa. Quare [pu 19.pri.]maior erit
fréta CE, quam CA: led recta CE,
æqualis elt ipli CE; ergo CE,etit.ma’-

- in: ipfa CA, pars uam totum,quod
cil ablurdum. E igitur CE, per-
pendïcularis ad AE. Quare fi circu-

lum tangat reâa quæpiam linea, Sic. de en: de-
monlitandum .

PROPOS. 19. THEOR. r7.
Si circulum tetigerit redis. quæpiam linea, à

conta au aurem recta quæpiam’ linea ad
angulos tafias ipfi rangenti excitetur: In
excitata erit centrum cire uli .

Angat refila AB,circulum ABDT (vtin anteà
A cedenti figura) in panifia B; &ex B, ducatur

3T, perpendicularis ad AB. Dico :in BT, elle rené
tram circuli, Probatur . Si enim in ipfa ET, non en:
centrum circuli,erit extra,nempe in 6,5 uo ad con-
taâum B, ducatur reéta GB, quæ [par 13.10.] per-
pendicularis erit, ad A8. Quare angulbs GEA, erit

» recrus g led etiam a’ngulus CBÎA , pet couliruâionem

elt reâus:igitut duo anguli (38A, 8: CilA, inter le
æquales etunt pars, 8: toturn: quad cit abfurdum.
Non igitur extra ET, centrum circuliex1llet . Quare
fi circulum tetigerit recta quzpiam linea, &C. Q4104
en: demonflrandum .

- - l . PRO;
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PROPOS. zo. THEOR. 18..

In circula angulus ad centrum duplex elt au.
guli ad petiferiam,cum fuerit eadem peti-
feria balis angulorum . *
N circulaADBE, cuius eentrumC, laper infini

AE, conllituatur angulus AC B. ad centrum : 8e
friper candem bafim angulus ADB, ad pctiferiarn,

A E I A A BDico angulum AC B,ad centrum duplum elle angulî
A DE, ad perlieriam . Probatur . Incluant enim
primum duæ DA, DE, dais CA,CB, 8: pet centrant
C, recta extendatur DE. Quaniam igitur due: refit:
DA, DE, (un: inter le æquales, [par 5 . fifi-J erunt an.
guli C DA, CIA D, inter le æquales : Elt aurem exter-
nus angulus AC la, [par sa. pri.] æqualis duobus in-
ternis, 8.: appalitlsCDA, CAD : Quare ACE. du-
plus erit alterius cotum, vt anguli C DA. Eodem mo-
da duplus oliendetur angulus B C E, auguli (IDE.
Quapropter totus angulus ACE, duplus erit tatius
anguli ADB . Quanda enim duæ magnitudines dua-
rum l’unt duplæ. fingulæ lingularum , cit quo ue ag-
gregatum ex illis aggregati ex bis du plum . calta

ergo prapofitum . ’Deinde non incluglant reâæ AD, BD, reâas CAS
CE, led DA, pet centrum extêndatut . Quaniarn igl-
tur externus angulur ACE, [par sa, pria arquais 63,

, 11°:



                                                                     

136 E V C Z 1 D 1 SHuobus luterois CE D, CDE: hi aurem duo ab æqua-
litatem laterum CE, CD, [pcryprtl] lunt inter fe
zquales,ent angulus A C B, altetius eatum duplus
nempeanguli ADB; quad luit propofitum .

Demum reéta DA, feeet retâtant C E, Se pet cen-
trumC, extendatur reéta DE. Quoniam igitur an-
gulus ECB, ad centrum, &angulus EDE, ad perlie-
riam, habent candem bafim 153,8: recta DE,per cen-
trumextenditur sent angulus ECE, duplus anguli
EDE,vt in feeunda parte huiusl’topal.oltenlum eli’.
Slmlll modoerir angulus ECA,duplusanguli EDA,
habent enim hi anguli eandern bafim EA. Reliquus
igitut angulus ACB,duplus erit reliqui anguli ADB.
[par ao.pron.] ando enim tatum tarins cil: du-
plum, 8c ablatum ablati , cit 8e reliquum reliqui du-
plum. In circula igitutangulus ad centtum duplex
cit, ôte. Quod erat demonltrandum.

PROPOS. 21. THEOR. 19.
In circula, qui in eadem fegmento funt an-

guli , l’untqinter fa æquales.

N circula AEDC, cuius centrum E, eriiliant an-
liC,& D, in fegmento ACDE . Dico cos die

æquales . Prabatut . In primis fit fegmentum AC
DE, &micirculo malus ,- 8: ducantur rectæ AE, BE,
- c; ad centrum E. Quotiiam igitur angu-

lus AEB,ad centrum, [pet za. ter.) du-
plus cit tain auguli ACE, quam ADE,
ad petiferiam; cum omnes habeant eau-
dem balim AB; erunt anguli C,D,dimi-
diatæ pattes anguli E. [pet 7.pron.] Qua-

B te inter le æquaies erunt. hademque:
r mime omnes alij anguli exiflentes in

i -. .d ng-



                                                                     

E L KM. Il": I 1:17legmento A C D B , oliendentur elfe squales .
si: deinde fegmentum DNBŒ vei lemièirculus;

«flemme-[o mmus . Ducantur pet centtum F, re-
A I B étæ A5, BG , 8e in legmento

minait conneéianiur «été:

q DE,CE.(ëuoniamigltur au.1
D C gulus DE ,ad centrum,[prr

ac. un] duplus cit anauli
DAF, ad periferiam : Simi-
litet angulus CEP , anguli

l CA F, ac proinde duo angtili.
G fimul DEF,CEG, duorum
A angulorü limai DAF,CAF’,

B dupli tetunt ,hoc eli,totius
enguli DAC:Sant autem an-

D C guli DEG, GEF, æqualesangulo DEF: etunt quoque
tres anguli DEG. GEE,
F BC, limai dupli anguli
DAC. Eadem ratione erunc
ijdem tres anguli dupli an-
guli DE C. Quare [par 7.

prom] æquales crunt anguli DAC. DBÇ. ltaque in
circula, qui in eadem fegmento iunt angnli, ôte,
Quod etat oitendendum .

PROPOS. 2,2. THEOR. zo.

andrilaterorumÇin circulis defcriptarum
anguli. qui ex aduerfo, duob usqteétis [une
æquales .

N circula ABCD, euiuscentrum E. infcriptum li:

fluidifierait! ABCQI Dm «a imam E5020.



                                                                     

11.8 VC I. 1 D 1 S’ litas ABC, ADC; memBAD,BCD, æqualeseflë duo;
bu; redus. Probatnrçüudxs enim dxamctris duabus ,
Ah. BD, [fier n .tcr.]crunt duo anguh ABD,AÇ D,
in eadem lcgmento ABCD,æquales . Quare duo an.
gal: A51), CBD,hoc en rotins angul us ARC , aqua-
jls cit duobus anguhs ACD, CAB , mm duo anguli

B LED. LAD, cum fintin eadem
fegmento [par 2.1.buiu53funt inter
le æqualcs. Addnto igitur com-

IA Dmumangulo CDA,erunt duo an-
gul! A80, CDA. æquales tribus
sanguins DCA, CAB, 8: ADC.
Scdnlti tres [par 37.. pu] æqualcs

(un: duobus mais . lgltur, 8e duo ABC, ADC,duOo
bus redlsæqualcs cran: . Eodem mode oftcndcmus,
angulosBCD. BA D,cfle duobus mâts æqual:s.Nam
Indus duo anguli ABD, ACD, [per 21.10.] fun: 
æqualcs : Item duo BCA, BOA; ac promena totus
angulus BCD, duobus anguhs ABD, BDA, æqualis
un. Addnto lgitur comma ni angulo BAD;:rum duo
anguhBCD. BAD, æqualcs tribus anguhs ABD,
BDA, DAB. [par 5:..prt.3 Sed hl trcs luntæquales
duobusrest; lguur.& duo BCD, BAI), duobus
reétxs æquales «un: . Qudrilatercmm igltur m en.
cuhs defcnptorum, &c. ngd czar demonflrandum.

PROPOS. 23a THEOR. 21.
Super eadem refis. linea duo circulorum’

fragmenta fimilia , 8c inæqualia non con-
fiituentur ad eafdem partes .

Shnîm fieri pari! friper refit AB, conflituantur
.* ’ad «Idem partes duo legmeçra (mais ,8: mg-

quina. ACE, ADB . Pafpicuum cit autan; clwod f:
o nm



                                                                     

a 4 8 13 E M. HI. v 129’ panais A, æ Bi (par Io. un]
a l menin circulu’mnonfecat in plùrlbus rjuam
Mus muais . Vnde periphcria vains [egmenti to-
m -’ f A: ta erit extra perfipheriam alterius.Du.

x r A «.- caturigitur reàtAD , lecàns cir-
’« ’4, cumfetentiasin C, 8d), conneau.
z turque «fla CB,DB. gqoniamigi.

. . a tut fegmença pommant rmilia,erie
- , ,1 x ’ 1 perm. Defm. huius lib. angnlus A
CE; æqu’alisï angulo APB,excernus interne, quad en
"nbfordum; [par 16411.] Nonigitur fegmema (une
fimilia. Quare fupflfldem reâalinea, &c; Quod

eruoflendchum. , » "
l PROP05124. THEOR. 22.

Su ereæquallibus reé’tis lineis.fimilia cil-Cu:
» ’ mm fegmcnta , funt inter f6 æqualia.

v .ËYperreÆsjlincis æqualibus A3, DE, moment:
» ï finît: t3 fimih’a ACB,DFE. Dico en inter

et lia; Prob. Liner; enim A8, DE, cum (in:
a æquales, coggruem inter

I fe,fiahera:alteri fuper-
* pomtur. Dico igitur,8e

icgmentum ACE, (eg-
A e ’ BD E mento DFE,congruere..
Sicniçrnonttongrui: cadet am extra, au: intra , au:
partiniextra, parcimintra. Quod li extra.aur in-
tra cariât; conlfituentur laper eadem reéta DE, duo
(egmenta ACE, DFE,’fimiIia, 8c inæquaha , quorum
vnum tourm extra aliud cadi: . Quod’elt ablurdum,

nfpcr 25mm] Demonltraeum enim cit contrarium . Si
vero fegmvencum vnum cadatrpartim’ huera, Partim
extra , perfpicuumn au: huiuhnodi circulorum (eg-.

’ men-u



                                                                     

13.- E V C I. 1 D I Sment: [de faire in, plurxbus punais, quatuzduo-r
r F 9 bus,nempe inpunétis D,.1E,&G.

C Quodœlt abfurdurn , [per.!o.l un]
, r Clrcul’r enim non Te [cant in plu-

r yibuspunâiàquam duobus. Con-
gruetigitur fegmentum ACE kg-

A B Hmento. DFE; arque adeo ipla 15m [e
aluni. "une, ;]Quo cru-ca [a par læquahbusr reéhs li-
nei’s,&c. Quod en: demonfirandum . ’

PROPOS. 25. PROBL. 3.  
Circuli fegmcnto dato,defcribere circulum,

cuius cf: fegmentum .

si t fegmeueum circuli ARC, quad perficere oporgi
tu: . Subtendatnr rcâa AC, quæ bifariam [ece- 

nét’o, par quad perpendxculâris ducaturtu: in D, pu
. 5, conneâarurque A3.. « AngulusigsrurABDwelmag

ior efl: angulo DABwel çqm.
.l’rs ,vel minot . Si: primum
Imaior (quod fane cannage:
quando fegmentum- ABC.
lemicxrculo minus erit. Tune
enim qma BD, «mût pet
centrum ex Corçllario pro-

pofJ. huius lib. quad centra!!! 91’503" legmcntunfi
cum (egmcnmm ponant femrcnrculo rnmu; .,- en;
DA, maior quam D8, cum 15.!), perficlens drame-
trum fic [par 7. un] omnium mrmma, quæ ex panda
D,in circumfetentiam cadunt.Qum anglas DBA:
[per.18. pri] maior erit angulp DAB) huque angu-
lus BAE, [par z3.pri.] æquahs angulo DBA, (ecetq;
«an AEsreëtam BD,produ&am in E. Dico 15,ch

’ n



                                                                     

E l. E M. Il]. turentramacirculi. cuius legmentum efiKABC. Probat.
Dufta enim rcâa EC,erunc duo .latera AD, DE.
trianguli ADE,æqualia duobus lateribus CD, DE,
rriangu-li ODE, 8e anguli diâès lateribus contenu
æquales. nempcrrcâi . Quare-bafes AE, BC, [par 4..
12m] squales erunr.Eft aurem [par 64ml] 8: EA,
æqualis ipfi E3, quad angnh EBA, EAB, lin: arqua-
les pcr conflruétionem. Igitur ms linea: EA, hC,
E3, æqualeserunt: Ac propterea [par 9. ter.]E ,cen-

:trum en: circuh ABC, cum ex E,plures quam due:
reâæ linea: æquales cadant in circumferenuam a

Si: deindc angulus DBA, a’ngulo DAB, æqualîs: d
B (quad co’ntinget quando fegmen,

mm A B C, femicirculus fuerit.)
’ d Tune enun cric AC.diameter, 8e D,

fentrËm I;un adeo DA,DB,æqua-
es : par exta rimi. En: au-

A p C" rem, &DC, æqzalis igfi DA,nam
refît: AC ,feétsfuit bflariam . (lunpropter cum ne:
tafia: DA, DE, DC.cadant ex D. ln circumferen-
tînm 5 erit [par 9.bums libJ D. ceutrum circuli ABC.

Sir tertio angulus DBA, angulo DAB, minora
(quad quidem enterriez. fi fegmentum ABC , femlcir-

cula maiusextiterit. Tunc enim, no-
niam BD,tranfitper centrum et o-
ral. rampai. 1. huius lib. quad quidem
intra fegmenrum , cum malus efle po-
natur,ex1[ti:; eritq;[per 7.:er.1DB,am-

A v nium. quæ ex D, in circumterenmrn
- cadunt,ma:ima;maior igirur me quarra

DA; Mecque angulus DAB, [par 18. [ml] maror en:
angulo 138A.) Barque angulus 8A E, [par 2.3. ppm]
empans angulo DBA,&fîcetreéh A5, reflua?!»

a A". « a au ,



                                                                     

un E V C l I D 1 Sin Eçpunaomuod attendant efle centrunreo morio;
quo xd ipfum attendimus, quando angulus DBA,mac-
iar en: angulo DAB. dummodo ducatur refit: EC.
Circuli igitur (egrnentouato deicrrpfimus circulum l
cuius efi fegmentum . Quod en: faclendum . a u

PROPOS. 26. THEOR. 23.
In æqualibus cirCulis, æquales anguli arqua-Î

libus periferijs infifiunt,fiue ad centra,fiue
ad periferias confiituti infiftann

N circulis æqualibus ARC, DEF, quorum centra
G, 8e H. confiituttfint primum ad centra anguli.

I æquales AGC, DHF.
r Dico petiferiasAC,DF,-

quibus infifiunt , elfe
. O ’ .zquales. Prob.Surnan-

Ô tur’ enim in periferijs
’ ABC, DEF, duo pun-

âa B, 8: E,àd qui; re-
fit: ducantur AB,CD, DE, F15... .Quomam tgttu:
anguli 3,8: E, [par 2030.] dimtdr) lune æqualmm
angulorum G,&H;erunt, 8e Ipfi æqualecntnter (a.
Quare ex defin. fegmenta ARC, DEF. finnhaterune.
Et quta laiera AG, CC, æqualia flint latenbua, DH,
HF, propter elrcularum æqualitatem, 8: angult , qua:
continent G, 86 H, æquales, en hypothefiy fi concr-
pianturlbafes du&æ à purifia A, ad C , 8c a putréfia D.
ad F,enmt inter f: [pep-4,. L] æquales. .Curn rgttue
Iegmenta (unifia ABC, Dg?) fine fu par [mens aqua-
les, (en bafeszqualçs AC,DF, [par 24, un] cran:
ipla invar (e æqualia . Quare fi à circulas æqualtbuc
buiufmodi fegmenta æqualia demantur,remancbuut.
a; flamenca AC, DE, inter te æquaha se aquifcâdcfl



                                                                     

æ E I E M; IN; tu]pefifërîa AC,periferiæDF, æqualis erit; Quod et!

Ipropolitum . -,Sint deinde ad perîferias confiituti duo anguli
squales B, à: E 3 Dico rotins petiferias AC. DE in.
per qnas infiltrant, elle æquales . Bru nt enim, vs prias,
fegmenta ABC, DEF, Similia. Cum igitur fint fu-
per æqualeslincas AC, DE (cum enim anguli G, H,
æquales (infiltrat enim [par 1.04m] dupli angula-
mm naliû B,E;erunr vt priusreétçiùâç à punâo
And ,8: à pûéto D,ad F,æquales;vnde[per un";
eruneipiainterie zquàlia. Si igituràcirculis æqua-
libus detrahantur , remanebu’nt , 8c fegmenta AC,
DE zqualia , In zqualibus itague circulis, 8re. Quel

fait demonfirandum. * t
PROPOS. ’27.’ THEOR. a4:

Iniæqualibus circulis , angulis’ qui æqualibus
. pcriferijs infiflunt , fun: inter fe æqnales,

- fine ad centra, fine ad periferias conflituti
infiflant ,

lNcircuiis æqualibus AÉC,DEF, quorum centra"
6,14, infiüant pria-mm anguli ad centra AGC, ’

. g DHF, æqualibuseripherijs AC,DF.
. ËiâîanguloîlîGC;

F O a S in-Av ter fe eflfirobaturr
. Si enim non fane." ’ ** A . æquaIes fit angulus.

A60! miam f Ë r :3. primi] fiat: angulus AGI,i
"nm 30.8Mo D F. Brun: igiturtper 16.13.] pe-.
PiPhfliæ AI: DE» æquales (Cam Vera perxfena AC,

t - 3 æqua-

r



                                                                     

r34 ’ Exit Mi”: . aæqualis ponant: MMIæADEgmm pertferîçMçAc.
inter le æquales, pas, 8: roturn ,vquod et! amadoua,
Sont ergo angulîuAÇ-î. , DPW..mmlra

Infiftant deinde tu . ,em-pcriferi’js æqnalibusaugç,
DE angon-B, 8: E, ad’pe’rifeeias..quos-turfus dico en:

squales. Probat.,Nam,anguli 8,8: E, ad pcriferias,
[par antan] fun: fub dupü a-nguiornm (Ed-Lad du"
1mm ;.fed mguli (LI-land centrum deæqnfirati (une a
æqullCS; igitur 8e anguliB, 86E. signales triton du.
æqnalibus igitur circulis auguli, qui æqualibusrperi-r
faijsiinliftunt, 8re. quad «ammonitrandunun . -

PROPOS. 2.8. THEOR. 29-, 4 a
In æqualibus Circuits æqualcs max; nm

æquales pertfcrxas aufcrunr , maiorem
, qutdem maton a minorent autemiminiori, .

l N circulisæquaiiburAÏSB-,CHD, quorum ces".
13,8: T, fiat refis arquais AB,CD. Dira: maio-

rem periferiam AÙngua-
lemx efTe maiori perjferiæ »
CHD,&minorem AIB,mi-
nori CKD. Probatur; Due"
au enim mais EA, 58è

. I ’IC,TD;erunt lacera API,
» I v E3, trianguli AEB,æqualta

I lateribus CT, TD, trianguli CTD; panuntnr auteur,
a: baiesAB, CD,æquales. mur [par 8.-??ng au?
au" E; a: T. males ceunt : ac promena pertfenæ
AIE; 3K0. quibus intimant , [par 7.6. tu] æquales
«tout: quæ chiale ex totisæqualibus relinquentetïam
aquaies ŒGB, CHU. ’ In æquahbns. ergo circulis.
aquales reflzlineaMec. Quoderat demanitrandùrm n

i V. .; ’l 9R0;



                                                                     

.Is L 1: M. 111. :3;
PROPoa w;THE0R.2&

In æqualibus circulis , œquales periferias,
æqualcs reâæ linea: fubtendunr .

lNcirculisçqualibus AGB,CH D.(in reniflard)
ponantur çquales petitenœ AGB,C D; itemAIB,

CKD. Dico reâas AB, C D,quæ cas lubtendunt, elle
æquales. Prob.Du&isemm lineis,vt prius,erunt Iatera
AE,EB,triang.AEB,æquaha lateribus CT,TD,triâ-
guli CTD; fun: autem &anguliE. T, [par z7.ter.]
æquales, quad æqualibus perilerijs AIB, CKD, infi-
Itant. lgitur &bafesAB, CD, [par 4.. pri.] æ uales
erunt . ln æqualibus ergo circulis, æquales peu crias.
Bec. Quod crat altendendum . a h -

SCHOLIVM.
t Proxlmæ antecedentes quatuor Propof. etiam in
eadem circula (une intelligendz , quemadmodum
confia: ex adduétis demonltrationibus , quæ mana
locum habent in vno , codemque circula .

PROPOâgo PROBL n
Datam pcriferiam bifariam feeare .

It periferia ARC, bifariam lecanda . Ducatur re-
Ch lubtendens AC,qua bifariam in D,diuifa,eri-

B gatur perpendicularis DE. quæ petite-
ÆÈ riant ABC,bifariam lecabitin B, pun-

punéto. Probatur. Duâis enim re-
A D C &isAB, CD, erunt lattera AD, DE,

triangnli ADB. gqualia lateribus CD, DB , trianguli

’ il 4 CDB:



                                                                     

1 6 E V c LI D I SCDlà: (au: aurem, 8: anguli deinceps ad D, æquales.
nempc redit Igitur [per4. pri.] 81 baies AB,.CD,
æquales erunt ; Ac pr0pterea perifetiæ AB, CB,[per .
18.1813] erunt æquales . Datam ergo periferiam fo-
cuimus , Bec. Quod etat laciendum .

PROPOS. 31. THEOR. 27. fi
In circula angulus, qui in fcmicirculo, reé

élus cil squi aurem in maiorc fcgmcnto,
minOr recto; qui vcro in minore ,fcgmen-
to,maior et! reâo. Et infupcr angulus
maioris fcgmenti, rcâo quidem maior cit; l
minoris aurem fegmcnti angulus, minot

ü cft rcâo. e
, Irculi enîchBDE; cuius centrum T, diametec

litAE, confiituaturque in femicirculo angulusv ’
ADE, exifietque angulus AED, e.
in maiori legmentoAED. Conq I
fiituatur quoque in minorl leg-
mcnto ABD,angulus ABD.Dico
angulum ADE,in lemicirculoirea-
ânon elle ; angulum vero AED,
in maior: lcgmento,minoretn te.
âo’: 8: angulum ABD,in mino-
re legmento , elle maiorem redit).

Item angulum maioris fegmenti, comprehenlum- ’re-
du AD, 8c periferia AED,eHe rcôto maiorem. Et au?
gulum minoris fegmentifiomptehen (un: reâa AD, 8;
terifetia ABD, elle reâo minorent. Probatur. Du-
catur enim relia DT, ad centrum.,.& extendatur ro-
Ç;a ED, in C. Quoniam igitur reâæ TE,TD.æIË13-
lutina: erit[per ppm] augulus IE1), angulo’tl; E.-

. i a i t :9 3-:



                                                                     

E L E M. 111. i 137
Iqualis . .Eadem rationc erit augulus TDA , æqualis
angulo TA D; idcoquc totus angulus ADE, duobus
angulis TAD, T ED, æqualis erit. En: autem, [pet
3 z.pri.] 8c angnlus ADC, externus cildem duobus me

v ternis angulis DEA, DAE, in triangulo DEA,æquan
lis. Œarc æqualcserunt inter le anguli ADE, ADCa
ac proptcrea vterquc teâus. Reâus igitur en auguq
lus ADE,quod en: pr0politum .» i

Quoniam veto in triangule ADE , duo anguli
DEA, EDA, [par I7. 1175.] lunt duobus redis mino-
res 5 8e angulus EDA, ollenlus cit reâus 5 erit angu-
lus DEA; in maior: lcgmento. reéto minor : quad efi

lecundum . . . , ÉRurlus, quia in quadrilatero ABDE , intra cirai-Â
lum delcripto, duaanguli oppofiti ABD, DEA, lune

i duobus reétis æquales 5 8c angulus DEA, olleufus en:
i reâo miner: Eric. ABD, angulus in fegtnento minou
ri ,reâo maior , quad en tertium .

.Amplius cum angulus reâus ADE. pars lit anguli
fegmenti maioris AED, qui fane comprehcnditur re-
âa AD,& peri feria DEA; erit angulus fegmenti ma-

. ioris , reâo maior , quad cil: quartum . l .
t Demain. cum angulus legmenti minaris, mmtrum

comprchenlus reâa AD, 8: periferia DBA , fitquo-q
que pars anguli reâiADC . Eric augulus legmenti
minoris (côte minor : quad cil: quintum . In circula
lgitur angulus , qui in femicirculq, 1163183; 84°:
Quod crac altendendum .

COROLLARIVM; 4- 15x hg Fl°P°lo fit manîfcltum, quad angulus trianq
sa]! "lituus duobus cxilteus æqualis, retins en: ,ea
99m1 PI’Oduâo latere externus , qui fit. illircontiguus
erfdem fitæqnalis,ac proinde un duo tint inter le
smilles a ter ucreâi



                                                                     

138 immuns
113R OPOS. 32. THEOR. 28.

Si circulum tetigerit aligna refis linca,â
contalâu aurem producatur quædam alia.

i reâalinea circulum fecans;anguli,quos
ad contingentcm facit , æquales (une ijs,
3m in alternis, circuli fegmenris confi-

ant , angulis .

Angat reâa A8. circulum DEFC, in punâo’
C, à quo ducatur re&a aliqua , trempe CE, le-

. q catis, leu diuidens circulum in duo leg-
menra ,in quibus fiant anguli CFE,
CD-E . Dico angulum ACE, arqua-

- lem elle angulo CPE. in alterna leg-
mento; &angulum BCE, arquaient
elle angulo CDE , pariter in alterna
legmento. Probat. Tranleat enim

primum linea lecans circulum par centrum ,8: lit
iCD, En: igitur [par 31. ter-J vterque angulus in le-
micirculo reâus , vt ell anguiusCED ; led etiam an-
guli duo ACD,BCD,qui fiuntâ tangente A8. au!
linea C D. per centtum tranfenntc,[pcr 18. un] lune
«en . Igitur anguli à tangente AB,& lecanteCD,
faâi luntæqualesangulis , qui in alternis legmentia

conitituuntur . aVlrerins non tranleat reâa lecans circulum pet.
centrum, 81 fit vetbi gratia CE , conneââturque re-
üz EF, FC.Cum enim [par 18.103] CD, perpendi-
cularis lit ad AB,erit ’angulus BCD, reclus; nec nota
etiam angulukaED. in lemlcirculo [per 31.10.] re-
drus erit ; vnde æqualeserunt anguli BCD, CEDsled
augulus CED, in triangule ÇED, reclus en; cirât-are

4S



                                                                     

a L 1: M. 1111. :39
feliqui duo anguli BDC. DCE, vni re&o æquales
erunt, 8: par caniequens æquales angulo refila BCD.
Dem pto ergo communi angulo DCE, remanebit au...
gulus ECB, æqualis angulo EDC, in alterna legmen-
to conitituto. Œoniam vero in quadrilatero CFED.
duo angnli oppoliti CFE, BDC, [par sa. ma] (une
æquales duobus mais: lunt autem ,Epcr. 13. fifi] 8:
duo anguli ACE, BCE, duobus teflis zquales, lian-
ferantut æquales anguli BCE , EDC , remanebune
anguli ACE, CFE, inter le æquales . Si circulum
igiturtetigerit aliqua reâa linea , àcontaâu auteur.
&c. Quod erat al endendum .

3 I PROPOS. 33. PROBL. 5:
Super data recta. linea defcribcre fegmcn-

. cum circuli , quod capiat angulum æqua.
lem data angulo rcâilineo .

REâadata lit AB, 8e datas angulus reâilineus C;
090m: igit ut laper AB,fegmentum delcribe-

V ’ re, in quo angulus titillent
lit aqualis angulo data C.

c: à) rioitis fiângulus dag:

” ,uertre usdatare aA n au, diuidatnrbifariam,ip-
’ laque exlfleme diametrolu r iplam’ lemicirculua

’ H de cribatur, faétumqueeri;
quad proponîeur; nam angulus in illo lemicircula’,
[11g 31. un] cum lemper lit reclus , æqualia erit data

te o. A .l Deinde fi angulus dans fuerlt obtulus , vel acutus,
vtin prœlenti figura , ad paneton! A, fiat angüllls
DAB, æqualis angulo C, acutosæj 35mn Id 2651

» 1 pt .



                                                                     

146 E V C I. I D I S I’perpendicularisAE, quæ certè cade: laper A3; fine
detnde angulo FA B, æqualis angulus FBA, lecetquc .,
BF, trôlant Ali, in F, punéto. l hum igitur [par 6.

timi.]reétæ FA,PBjæqualcs.quare fi centra P,& in.
termina FA, defcnbatur circulas ABE .traulibit pet,
A. 8: B. Dicoigitur angulum in legmeuto ARE.
quod delcriptum ell: luper AB, elle æqualem angulo
C. Probatur. Fiat enim in diète legmento angulua
A’EB. QriaigiturAE, nantit pet centrum F, &ei
perpendicularis cil DA, tanget reâa DA, circulum
in A. punâo per Corail. Propon 16. huius lib. Qua.
propter angulus DAB, hoc cil angulus dams ,[per
suer] æqualis erit angulo E,in alterna legtitento
AGB. Quoquo modo patiner procedendutn erit,lî
angulus datus obtulus erit . Itaque laper data refila
linea delcriplimus fegmentum,&c. de cimier:-

dutnerat. l -» ". I
PROPOS: 34... PROBL. 6. .

A dato circula fegmcntum abfcindere c114
picns angulum æqualem data angqu re-f

&ilinco . IAïtus circulas lit ABE, à quo auferre oparteac
fegmenturn, in quo angulus exillens æqualis (je

. . data angulo C. [par 1 .
i A A un] Ducatur recta DZ.

. l t tangenscirculûiniAmun-
&o. fiat deindc angulus,

.1 , D4 B,æqualis angulo data
C. Dico igitur angulaire.

au: B, in legmento ablato
A E38, æqualem elle data

ingqu C. [permien] en meulas 1343:
arqua-



                                                                     

’E z 1E M. HI. 14!"
mali: augulo E,inwalterno fegmento AEB. Cam
etgoangulo duo C, taâuslit æqualis angulus DAB;
erit quoque angulns C,angula E. æquahs. A duo

ergo circula ablcidimus legmentutu A23, 8re, Quod
faciendum crat .

PROPOS.*35. THEOR. 29.
Si in circula dune reâæ lineæ (de mutuo fe-
I cuerint, reâangulum comprchenfum fub

fegmentis vnius ,æquale cl! ci , quad fui)
s fegmentis altcrius comprehcuditur , rc-j

dangulo. l l 1
N circulo ACE D, lccent le mutuo re&æ AB,CD,
in E, punêta . Dico reâangulum comprehenlum

lublegmcntis Ali, EB.æquale elle recrangulocom-
S" C prehenlo iub legmentis,CE, El). Au:

enim vtraque linea tranfit par ceutrü,
au: vna tantum,aut neutra . Tranlcac

lprimum vtraque pet centrum, vt in
prima figura . Quoniam igitur omnia
quatuor fegmcnta inter le æquilia
funt , perlpicuum ell , rcâangulum
comprehenlum [lib duobus vmus li-
neæ legmenris æquale elle ci. quad la!)

I duobusaltcrius lineaclegmtnus com.
B ptehenditur, rectangulo .

Deinde tranleat A8. (01a par cen-
trum T; diuidacque primum reéhm CL).bilariam tu
E; [par 3.tcr.] Ac propterea ad angulos rectos, con-
lungaturque «a. DT. Quoniarn igitur A fi, diuila
cil pet æqualiain T,& per inçqnaha in riper s fer.)
flli: reëaugulutn iub A138: E3. ma cum quadrato

«en;

a



                                                                     

r42. EVCLI.DIvsrecta: TE, çquale quadrato recta: TB, ideoque que; i
draina même FD,.cum reâæ TB, ID, Pline æquales.
Et autequuadraturn «fig TD, [fer 47. phi] æquo...
le quadratis reâatum: TE, E05. gitur ireâangulum
iub AE,EB,v’na cum quadrato intermediæ TE,çquaz
le quaque erit’quadratis reclatum TE , ED. Quare
ablato communiqâtadrato recta: TE, remanebtt te.
ïâangulum lob A i,EB.a: uale nadrat’o reétæ’ED,

hue ett.rc&nngulo iub (3,8L D; cum CE,ED.
«au: fiat æquales, ac proinde redangulum iub ais
comprehenlum., Il: quadratum . a k

Diuidat iam Aî-B,tranfiens per centrum rcâam CD,
mon bifariamflccetur ergo CD, bilatiam in G,clucan-
turque reélæ FG, FD, etitque [pe13. ter.].FG,t5er-
pendtcularis ad Cl). Quoniam veto reâangulum iub. .
AH, 8: E8, vno cum quadrette recta: Pli, [par 5.]ch
æqualccil quadrato relia: Fli,ht)c ellquadrato reâæ
PD: cil aurem quadratum rcâæjFE, æquale [per.47.
pri.] quadrants rcâarum FG, GE, 8e quadratum re-

i être FD,.æquale quadratis teétarum
NG. G D5 eritçquoque métangulum lub
AE, E8, vu: cum quadratis F6, CE,
æqualc quadratis reâarum FG, G l).
Dempto ergo communi quadrato re-
fila: K3, renia ncbtt refinngulum iub

B D AE,& EH, vna cum quadrato rafla:
’v GGE, æquale quadrato teétæ GD. At-

qni etiam reâangulum iub CE, 8: ED,
me cum quadrato refis: (3E; [par g.
en] æqualeell: eidem quadrato recta:

GD: propterca, quad reâa CD, me
B fit bifariam in G, de non bifariam in E.

P Igitur reétmgnlum iub AE, 8: E8. vos"
"cum quadrato recta: 6E, æquale en: reâan ulo iub
(Ri-,61); ’vna cum quadrato eiuldem recta Exan-

-

re



                                                                     

E L E M. HI. la;ce ablato commuai quadrato rcâz 6E, remanebiti
rcâangulum lob AE. EB, æquale reâangulo iub
CE, E0. de cit propolitum,

Tertio, demum neutre: pet centrant tranleat . flue
vna illarum bifariam dtuidatur, liue nouera . Duca-
tur per centrum , 8: punâzum (câlinais E. reâa CH;
OËoniam icaque ollenlucn ell,re&angulum lub AE.
li ,æquale elle teâangulo iub CE, 8e EH. fine A8.
diuidatur hilariam , liue non: Item rcaangulum
[ou 015,8: EC. æquale quoque elle eidem rectangu-
la iub G 5,8: EHJiue DG, (cela fit bifariam,fiue none.
eritreâangulum fubAE. 5: E8, æquale reâangulo
iub DE, 8c EC. quad cil propolitum. Si in circula

, lgitur duæ rectæhnea: lele mutuo lacent , ôte. Quod
demonllrandum etat .

PROPOS. 36. THEOR. 3o.
Si extra circulum fumatur punâum ali-

quad, ab coque in circulum cardant dure
reâæ lincæ , quorum altera quidem circu-
lum fecet,altera veto rangat: QIOd fub
rota femme, de exterius inter .punc’tum,8c
conuexam peripheriam allumpta com-
prehenditur reâan ulum, æquale erit ci,
quod à tangente de cribitur, quadrato .

Xtra circulum ABC,lurnatur aliquod punâum,
nempe, D,àqualineaducatur DA. lecans cir-

culum in C, &[per r7.ter.] linea BD. tangent circu-
tum in B. DICO reCtangulurn iub ,DA, 8c DC, arqua-
les elle quadrato «à: DE. Prob. Tranleat enim pn-
mum «a. 12A, pet ceutrutu E.iungaturqucErËâa

a



                                                                     

:44 E V c L 1 n 1 s .EB,quæ [par 18. un] perpendicularîs erit ad DE:
Quoniam igitur CA, diuifa et! par æqualiain E, 8: si

addita in rectum , &r tondnuum alia.
quædam (Il), [par 6fec.]er1t redîm-
gulum (ab DA, DU, vua cum qua-
drato rafla: EC,-hoc cit cum quadra-
zo’ rcâæ Eh, æqualc quadrato reâæ

DE ; Bit autan quadratum reâæ
DE [per47.pri.] arquai: quadracis

A reétarum DB,BE. Quare rcétangu-
- lum [ab AD, DG, vna cum quadrato,

1:8,çqualc cm: duobus quadratis fub
DB,BE. Abîato igitur cômuni qua-
drato recta E8, remanebit raflan-

B gulum (ab DA,DC, æqualcquadraa
to mazas DE. Q1041 fait propolitum.

A Dcnuo non tranfeat DA, fccans
. pet cqntrum E. Diuifa ergo ACM-

fnriamin F, ducantur reâcæ EB,EC,ED,EF, eritque
[pu 18.ter.] EB, ad DE, perpendicularis; 8c [per 3.
un] EF,ad AC.Quoniam igicur CA, diuila e11: par
æquaiia in F,&;ci addita méta CD, [par 6. fin] erit
rectangulum fub DA, DG, vna cum quadrzto recta:
CF; æquale quadrato rcâæ DE Addito igitur Côm-
muni quadrato reâæ FE, erit reflangulum fub DA.
DC, vm cum quadratis rcétarum CF, FE, æquale
quadratis mâtai-nm DE, FE: (cd Quadratis reétarum
CF, F13; [par 47.pri.] æquale cfi quadratum reâæ.
BC, ideoque 8e quadratum rcüæ E3 : E: quadratis
œâarum DF,FE,æquale fper 47(pri.]eit quadratum
retâtæ ED. Quare reâangulum fa!) DA, BC, vu:
cum quadrato reétæ EB, æquale erit quadrato ïeâæ
DE . Cum igitur quadratum méta: DE, fper 474291.]
æqua le fit quadratis reâarum DB,BE, «me: refîm-
gulum tub DA, DG, ma cum quadrette rcâæ E8,

. arqua-

hi

,8



                                                                     

E-L E M. HI. 14;squale quadratis rec’tarum DB, BEJ Ablato ergo»
commum quadrato reâæ BE, remanebit reâangu.
lu m fub DA, DC, quylmo reétæ DB,æquale : quad.
cit prdpofitum . Singitur extra cnrculum (ummatur
punâtum aliquod, &c. Quod en: demonltrandum .

PROPOS. 37. THEOR. 31.
Si extra circulum fumatur punâum aliquod,

ab coque punâo incirculum cadant dnæ
même lineæ , quarum altera. circulum fe-
cet , altcra in cum incîdat ; Sit aurem,
quod fub rota fccante , 85 cxtcrius inter
punâum, 8c con ucxam pcriferiam affam-
pta, comprehenditur reflangulum, æqua-
le ci, quod ab incidente defcribitur qua-
drato : incidens ipfa cirçulum ranger . ’

Xtra circulum ABF, cuius centrum E,pun&um
fumant D, à quo ducatm’ reâa Dû. circulum

(cumin C, 8c méta DE, incîdcns in circulum ad
b b punâum B; fitque jrcétangulum
D Tub DA, DC, æquale. quadrato re-

âæ DE . Dico DE, circulum tan-
gercin B. Ducatur enim [par 17.
un] DF, tangenscirculum, St inn-
gancur reâæ EB, EF; 8e fi DA,non
tranfcat par tamtam E, v: cit in
præfcnti figura, iungatur quoque

A reâa ED . Quoniam igitur métan-
gulo fub DA,DC, [par 56.1"]

zquale en quadratum reâæ tangentis DE: 8c cidem
rcâqngulo fub DA, DC, niquai: pomma: quadratmm

5,. , 1 K me æ
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re&æ DE; crunt quadrata reâarum DF,DB, inter f:
æqualia,ideoque& reflex DE, DE, æqualesmtcr fc.
cran: . laque quia latera DE, FE, rrianguh D F E,
æqualia (un: latflibus DB,BE, alanguir DBE. 8c
bafis DE, commuois arum [par 8. pri.]anguh DPE,
DBE, æquales. Scd angulus UNE, [per 18. un] re-
âusefi,quod DE, circulum tangar . Igirur&an-
gulus DBE, refilas erit . Quapropter per Corolla-
rium Propof. 16. huius librr DB. cuculum ranger;
quod et! propofitum . Si ergo extra circulum fuma.
:1: punâum aliquod, Bec. Quodem demonltran-

nm o rTertg’ MM E lamentera»;

F i nis.

1V;
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DEFINITIONES.
I.

F Igura reâilinea in figura reâilinea in-
fcribidicitur,cum finguli eius figuræ,

quæ infcribitur,anguli fingula lutera eius,
in qua infcribitur, tangunt .

1 N hoc quarto libre Euclidss agir de varîjs infcrîp;
tiombus ügurarum reâilmearum in circule fadas,

8: earumdem circa circulum dcfcripuonibus . Ncc
A non ctiamtraâatdc infcriprioni-

bus crrculi in figuris rcétilineis, 8:
de circuli defcriptiombus circz

D E cafdem figuras reâilineas. Qu-
proptcr paucis definirionibus pri-

B m0 loco cxponit quid fibi vehr,
F figuram in figura inhl’jblppt cur-

. Ca. figuram defcribi 5 magner» à
figuris reétilincis, nam fi anguli D,E,F. harem: uran-
guli DEF, tangaut lacera A8, BC, CA, manguh çx-.

K z mm
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terni ARC, dicetur triangulum DEF, in triangulf
ABC, effe infcriptum .

I I.
Similiter etîam figura. circum figuram de-

fcribidicitur,cum fingula eius ,’quæ cir-
cumfcribitur , latent , fingulos ci us figuras
angulos tetigerint , circum quam 1113. de-

fcribitur. ’
E Colnuerfo triangulum ABCÀicernr defcribî cire:

triangulum DEF, quonam fingula lacera films
rangunrfingulqs angulosilhus .

I I I;
Figura reâilinea in cirçulo infcribî dicitur,

cum finguli-eiusfiguræglrç irrfcribitur,an-À
gulg tctxgermt c1rc uh pçnfenam .

B- e fT flan l’ABC ’ rgu l , triangu l
. ABC . tangant’ beriferlarn

I curculi A B C D, drcetur triangu-
lum in circula rif: inlcriptum .

D G 1 V.A B c Figura vero reâflîrregr circa;
* circulum defcribr dxcxtur,cü

N (ingula latera eius , quæ cir-
Fcumfcribitur, circuli peti-

L Ê feriam tangunt.
v T verbngraria,fi latere :155:

’q H I glui ABC,tangant encula
b DER ’ .Vq

D



                                                                     

ELEM. 1V.- t4,
V.

Similiter circulas in figura
reâilinea infcribi dicitur,

, cum circuli periferia fin-
c gula latera mugit eius fi.

F guræ,cuiinfcri itur.

4

Circulus aurem circum fleuram defcribi dî-
. crtur, cum circuli periËria’fingulos tangit

crus figuras, quam circumfcribrt angulos.-

v I I. b ’ jReâa linea in circula accommodari , feu coi
r aprari dicxtur,cum eius extrema in cxrculî

- pcriferia fucrint .

.Vorriam enim recta linea
A A B AB,fuisextremiratibus A.
c a: B, tangit periferiam ARC;

r . bine en, quad linea reéta A8,
circulo accomodaca, feu coapta-

v E la, dicitur non vexa CD.

ln Quarto Elemento.
a Vch’des in bac quarto Mara verlan finit? de

figururum planarum infiriptionibus , à”

«hum cri rionibu;.- , r. .
f la K 5 PRO-
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PROPOS. 1,. PROBL. 1».

In date circulo reâam lincam accômodarç,
æqualem datæ renflas lineæ , quæ circu’ti.

diametro non fit maior .

l N circule ABÇ,COaptanda.fir rafla linea æquah’s
reétæ lincæ data: D,quæ tamcn maior non fic dia-

metro dati circuli ABC. Cum enim diameter circuli
[par 15. ter.] fit ommum reâamm m circula maxi:

aliatr m’amtro 3HD m,dae&d1e mxorforet non poflcc m circulo aptari
Vna illi æquahi . Ducatnr ergo dia-
meter AC. Itaque fi dara’ reâa D,
æquzlis Fuerit drametro aptata erit:
AhC,Ilh æquahs ç li veto D, mi-
nor Fuerir dinmetro , [par g. ri.]
abfcindatur Ali. æQualisipfi ,8:

Centre A, internallo AE, defcnbatur circulus BE,
fecans circulum ABU,in B, pnnéîo. Duéta igirur re-
èta à punâo A,ad punâum B,enr ca apura in circu.
Io ARC, æqualis daræ refis D. Prob. Elt enim A8,
[prr rçrdcfi pri] æqualisipli Ali; led D, etiamipfe
par conflruâionem æqualis en rçfi AE; Quare AB,&
D, inter fe quoqm æquales erunr . In daro ergo cir-
culo reéfam lineam accommoJauimus, &c. (lum!
faciendnm en r.

PROPOS. 2. PROBL. 2.
In dato circule triangulum defcribere date

triangulo æquianguluml
N circule B Ç, fit defcribendum triangnîdm
ggunngnlum ruangulo date DE? sdueaçgâcâæ

J, ,



                                                                     

8 I. E M. I V. r tCH, rangeas circulum in A, fiat ne anguius (3A8,
angulo P, æqualis,& angulus HA , angulo E,pariter
tqualis fiat, extendanrurq; reâç AB,AC,ad cncum.

i ferentiam vlque in panera B,
1) a: C, coniungaturque reâa

BU. Non cadet aurem refis
A AC, in reâam A8, vei inter

E Freétas AB, A6, ex en quod
angnhGAB, HAC, hocefl:
anguli F,E,[per.r7 pal] mi-

nores fin! duobus mais ;eflènr aurem duobus métis
i squales [per13.pri.]fi AC, in A8, eadem, vel ma.

iorcsduobus «aux. inter A8, 8c AG, eadem . Dico
rriangulnrn ABC,circulo dam infcriprum, efle arqui-
angnlum duo trianguio DEF. Probar. Bit enim an.
galas C, [par 3:":ch æqnalis angulo GAB; 8: eidem
angulo GAB,per conltruétionem æqualis eü angu-
lus F; quareanguii C ,8: F. inter le æquales errant. Si-
milirerqnia engaina B,[per a. un] æqualis cit en.
gala HAC; &eidem,angulo AC, pet tonitruâm-
mm angulus E,elt æquahs: Quare erunr eriâ anguü
13,8: E, inter fecquales. Cam igirur duo angon B,
C, niangon ABC, zquales fin: duobus angulis E, se
F, in triangule DE F; [pcr ,32..pn.]erunt uoque re-
liqm anguli A, 8e D, æquales . Æquiangu nm cit cr.
go triangulum ABC, triangule DEF . Quare in data
circula rriangulum defcriphmus,&c. Quoctfacien:

dam erat . - --PROPOS.-. g. PR OBL. 3.
Cîrca datum circulum triangulum defcribeu’
’ re dam triangule æquiàngulum r

1re: datura circulum ARC, defcribendum fic
- triangulaire miwmnmnaro triangule DEB-

’ ., » K 4. Pro-
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Produôto latere EF, vtrinque ad (3,8: H, (umpcoque l
centre circuli, nempe I, ducatur refit: vrc’umque AI,
a: poilez fiat angulus ALE, æqualis angqu DEG, a:

x N l angulus B’I C,I- n angulo D F H.D ’ Deinde ex plu).
&isA, B, a: C.
educantur ad’

L M G E F AI, 131,64, pet.
pendieulares NI, LM, MN, quæ circulum rangent
in punâis A, B, C,[per Coroll. Prop. 16. lib.5.] coi.
’buntquein punais» N, L, M. Si enimvduccrerur re-
&n AC, fierenr duo anguli NAC, NCA, duobus re-
âis minores, ac proinde AN, C N, coibunr,8:c.Nam
"6:3 hac AC, caderet fupra refilas AI, 1C, quia in:
ungulum confiituunr in I. Cum enim [pedum cirez
I. æquale fit quatuor reétis [ex 007.2. ’1’rop. 15.1111. 1.]

hoc cit quatuor angulis faéh’s âduabus mais, DE,
DE fupra re&am CH, cadentibus , fintque duo in.

- guli AIE, BIC, duobus angulis DEG, DFH, æqnales,
erit reliquum (parian: A 1 C, reliquis duobus nngulis
DEF, DFE, æquafis; fed hi, [par r7. [ml] (nitrates
(un: duobus métis 5 igirur &fpatlum AIC, A minus
erit duobus métis, se proinde angulus erit AIC; alias
lpariuufillud effet vei æquale duobus mais , fi nimia
rem AI, CI, vnam reâam lineam conflituerenc ,- vei
mains duobus nais, fi reâa linea AI, prodnâa cade-
rer fupra 1C; cadirÏgirur neceflario AI, produâa in-
fra CI, ac proprerea angulus fier MG. ad partes N;
8e ana: r: AC, fader cum AN,CN, duos’angu-
les minores . imbus mais; ideoq ne mât: AN, (IN.
Coibunr in punâo N. Quod rorum dicendum erit de
reliquis, quad feilicer coeanr in punais M, 8: L. Quo
fiant: defcrîprum en rrhngulum NLM, cirez cireur»,
lum ABU:quoddico en: «margritin data: tîgav

ï . r - t o 8*! e



                                                                     

E. î. E M. 17; 153Ignio DEF . Probatur . Quoniam enim omnes anguli
in quadrilateroAiBL, æquales’ (une quatuor "au.
vt ad Pr0p. 32.. lib. r. à Clauio demonfir. 8: anguli
LALLBI (un: duo reâi propter perpendiculares M.
18; erunt reliqui AIB, 8: L, duobus reâis æquales.
Cum igitur 8e anguli DES, DEF, 1’ par 1;. pu] fin:
duobus reâis æqu ales 5 fi auferautur æquales anguli
3313, DEG, remanebit an ulus L, anguio DE F,
æqualis . Pari ratione oiten cuius anguium M ,æqua-
lem die angulo DFE; Reliquus igirur angulus N,
[par 3:..pri.]reliquo angulo D,æqualis erit : arque id
circo triangulum LMN, zquiangulum triangule da-
roDEF. Circa datum ergo cireulmn,&c. Quod en:
eflicieudum .

PROPOS. 4, mon; 4:
I In dato triangulo circulum infcribere.

le deièribendus circulas in data triangqu ARC.
Diuifis duobus angulis ABC,ACB,bifariam [par

. 94’"me mâle BF,CD,quæ intra triangulum coibune
in. G, ducanrurq; ex G, ad

A tria latera triangnli per-pendiculares GD,GE, CF.
Quoniam igitur duo angulî
GBD, GDB , in triangqu
GBD, nivales (un: duobus
angulis GBE,GEB, in trian-

”:B l, i i gulo 6ER, vterque vrrique.8i!hmÏBGiuornmune; [par 36. fini] erune quoque
bien (3065, æqualia. Eidemque ratione Hall:
eruntdateraiGE, GF, in triangulis (SEC, iFC.
Cam igirur tresflreâæ GD, GE,GF,finr æquales cir-
stuuses 6,34 imam aigrîmes tranfibi;

: ., . .



                                                                     

154 E V C I. I D I Sper reliqua panât F, sa l), [per Corail. Prapof. 16.1ib;
3.] ex en quad latera perpendicularia fin: ad fermdia.
metros GD, CE, CF. In dato ergo triangule circuo
lum delcripfimns, 8re. Quod erat tfliciendum .

PROPOS. 5. PROBL. 5.
Circa datum triangulum circulum defcri-

bore .

I: circulus defëribendus cirea datum triangulnm
ABC. Diuidanrur in primis duo latera AB,AC,

A (quæ in triangulo reétangulo,vel ob-
tufangulo (invendu lune facrlitaris
graria circa reftum. vei obtufum an-
gulum,quamuis hoc non fit ommno
neceflarium, cum quæuis duo larera
birman] pollmt (ecarobilariamin E,
8: F, pondis, ex quibus educuntur
ED, FD, perpendiculaires ad dia:
latera ,8zquæ coeanr in punc’to D,
(quod enim coeant pater, quia il du-
fta eflet reâa h F , fierent anguli
LFD, FED, duobus reâis minores)

, A eritque D, vel intra triangulum ,vel
in latere BC, Ve] eXtra triangulum.
Dneanturque rettæ DA, DE, DG.
Quoniam igirur laiera A h, ED,
trianguh AhD,æqualia fun: lateri-
bus BE, ED, trianguli 811D, &an-’
gui: ad But-étamure, prit] crane ba-

fes DB,DA. inter fe- æquales.Eodemquc mode cran:
DC, DA, æquales . Cum et o tres reâæ DB,.DA.
DC, finr æquales , circulas efcriptus ex D, ad. inter-i
mlluurDA, tranfibit criant ne: puna; B. 8.: C. me:

t denimJ
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darum ergo trmngulum circulum defcripfimus. &md
rratfactc-ndum. 3 , A ., .

CORO’LLA RIVM .
Ex bac propof. manifefium cit, quod fi centruni

intra triangulum cadat ,omnes angulos elle acores,
quouiam omnes [per 3 t.ter.] fun: in maiori (egmem.
to circuli : li veto fit in latere BC,[per 31. un] augu-
lum BAC, illi lateri oppofitum elle rectum ,cx en
quod lit in femicirculo. Si denique cadat citera trian-
gulum [par 3l 4rerv]angulum oppofitum BAC,obtu-
lum elle,cum in minori fegmento circuli repcriatur.
Quod torum valet etiam è conuerlo .

PROPOS. a. PROBL. 6. -1
In data circulo quadratum defcribere;
le in dato circula ABCD, cuius centrum Ein-

q fenbendum quadratum . Ducanrur duæ diamco
"139330. lecantes le ad angulos naos in centra E,

iunganturque reôtæ AB,BD,CD,-DA,
n Dico ABCD,efle quadratum infcrig

prurn in dam circula. Prob. Nom qui;
larera EA, E3, trian uli A E B, aquac-
lia (une lateribus E , k8. trianguli

C BEC,cum omnia (in: ex centra ad cir-
cuml’erenriam; rurfulque,& anguli contenti dictis la.
tcribus æqualibus , [ont æquales, neume. «en, [par 4..
pri.] igitur baies AB,BC, erunt æqualcs. Eadem ra-
tione æquales erunt "être BC, CD, itemque refit
CD, DA, &reâæ DA, AB. Omnia igirur latera
quadrilareri ABCD,lunt inter le æqualia.Sunt aurem
8: anguli [par gr. un] reâi cum omnesin fetnicrrcus’
lis exiliaut.Quare quadratum erit ABCD: "1d: que
dratum in dato circule delcripfimus . Quod niait-an.

cieudum,’ ’ PRO-9



                                                                     

une croupis
PR OPOS. 7. PROBL. 7.

Circa datum circulum quam-arum, defcri;
. bere .

I It-clrca datum circulum BDl-IF, cuius centrum
v - E, delcribendum quadratum. Ducantur duæ dia-
mrri BH, DE, lcle lecantes in E, centre ad angulos
naos; 8e pet B, D, H, F, educantur ad diàmerros li-
! l A C ne: perpendiculares AC,CI,IG,
i - n GA, coeunresin punais A,C,I,

- - XG. Quod enim coeant BA,DA,

Em pater ex en, quad du&a reâa B
D, fada: cum BA, DA, duos
angulos duobus mais minores,
arque ira de reliquis. Dico AC

- , IG, elle quadratum , circa circu.
lum defcriptum . Prob. Cum enim anguli BED,
ADE, En: rem, [par 28.pri.] erunt EH, AG, .pa.
l’allelæ 5 fimilicer ne erunt CI,BH, parallelæ. cr a8.
pu] Quare 8e Ab,Cl,inter le parallelz erunt. odeur
mono parallelæ en"): AC, G1. Quoniam igitur pa-
l’allelogrammum cl! ABHG, [par 38. pro] erunrla-
teraOppolita AC, BH, æ ualia , a: anguli oppofitî
BAC, BHG,æquales: led HG, elt reflue , igitur, 8:
BAG. rcâuserir. Quo parirer modo ollendemus,
ungulos C.I,G,elle reâos; nec nOn eriam laiera AC.
C1,IG,G A, æ ualia elle diametris EH, DE; Quare
cum diametri inræquales, erunr 8: uaruor latera
hm dtâa inter le æqualia: ideoque A IG , quadra-
tum erir,cuius quidem litera circulum tanguntliuxm
Covollmropoj’. 16111:3 .3 Quapropter circa datumeir-
âlllllm quantum delcriplimus, Quod en: eflicieng
u .

5;.
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PROPOS. 8. PROBL. 8.

In data quadrato circulum dcfcribere;

SI: in data quadrato ACIG ,[vt titrerai rag
infcribendus circulas. Diuilîs lateribus tu arien:

in B, F, H, D, ducantur-refiæ 8H, DE, lefe fennecs
in purifie E. uoniarn igitur AC, CI, refiæ æquo:-
les fiant,& para lelæ, errant 8e dimidiæ earusn A3,
GH,æquales,& parallelæ. nare[per 33.]:er etiam
AC , ’parallela cl! ipli B , de æqualis . Eadem
rarione erit CI, parallela. 8e æqualas ipli 8H Item ne
refiæ AC, Cl,parallelz «un: , 8: a: uales ipli F.
Sun: agitur parallelo ranima AE, C i, 1E, 8e CE;
ideoque tafia: DE, H, EF, EB, zquales enim re-
fiis AB,DC,CB,AD: [une aurem la: inter le arqua-
les, cum (in: lemillæ æqualium AC, AC, Bec. Quare
8e refis EB, ED, EH, EF, inter le æquales errant; ne
propterea circulas delcriptus ex E, ad interuallum
E8, tranfibitquoque pet punfia D,H, 8: F. Qui Cir-
cnluscum contingat latere AC, CI, 1G. GA, [par
Corollarium Propolirionir t6. lib. 3,] quad angulr ad
B, D,H,F, lin: refii , delcraptus eririu undrato AI.
In daro ergo quadrato circulum delcrip tous, Quod
eflacicnduni en: .

I. PROPOS. 9. ROBL. 9;
Cîrca datum quadratum circulum defcri-l

bere. ’ ’
S le defcribendus circulas cirea quadrarIm ABCD:

Ducantur diamecri AC, B D, femmes le in
puuâofi, gaulaient igirui; latere A8, AD, a?"

. sa
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lei; E V C L I D I SguliABD,æqualia lum . erunr[perç.pri.] anguli
A81), ADB,æquales; elt autem angulus BAD, re-

fius ;[per gz.pri,] Quare ABD,A DE,
Bangui: enim: femirefii.5imiiitcrollen.

dtmus, reliques omnes angulos ad A,
B,C,D,.cllblcm1reétos,&ldurcc inter
le æquales . Lum ergo angon LAS,

. EBA, lintæqtules,[per o, lazzi] crime
D c redæliA, E8, œqualeS. Eademque
A l renoue kA, ED,e;qu2lcs eruntglicuti

etiam ED, EC; lit demum hC, E8. Quare Circu-
Jus ex l5, marnant) kA, drlcriprus, tramoit pet re-
lique pandalî,-C,D. (inca daman ergo quadratum
circulum deicnpfimus . Quod en: tacændum .

PROPOS. 1o. PROBL. l Jo.
Ifofccles triangulum conflituere,quod ha. .

beat vtrumque eorum, qui ad bafimfunt,
angulorum , duplum reliqui .

SVImatur quœtaiSrefia linea A B, quæ diuidatur in a
î; C, [par t1.fec.]raliter v: refiangulum lob AB,

Ciæquale lit quadrato refiæ AC. Deinde centra
A, internant) A8, circulas BDE,dclcribarur, in quo

B D [par I. quar] accomodetur refia q
"En. BD, æqualis ipli AC, iungaturquc

, ïŒrefia AD.’ Quomam enimrefiæ
"5 " a, * A3, AD,æqualcs lunr,erit trian-
î E gulum A B D, alolceles . Dico

i ’v. j vtrumq, angulorum ABD, ADB,
K duplum elle reliqui anguli A.Pro-

. .batur . Du &a enim refis CDÆper
- 311447.] deleribatur circa triangulum ACD, circulas
q q AH. ngniamig’nur refiangulum fubîun’îCÎ

o
o’

.5I n a *



                                                                     

E L E M; W. a;mahdi quadrato rcâæ BD, Genêt: 8A. leur fifi.
culum DCAEÆpcr 3710.] tangenteôta Bl),eundem
circulum DCAE,m punéto D.Quare angulus BDC.
[par 3: ter.]æquahs en: angulo Afin. alterno fegmen-
toCAED. Addato Igitur commun! angulo CDA.
en: touts angulus A l) B, æquahs duobus angulis
CDA, CAI);-(cd duobus mgr: lis C Dû, CA l),[per
3:..pri Jaquahs cit cuam alngums externus B’J D. An-
gulusergo BCD,æquahs eut angulo ADB, hoc eu:
angulo ABD,cum [par 5.pri.] A80, ADB,anguli
fin: inter f: æquales; ac proptcrca [per,6. pal] na;
DC, DE, æquales crunt: Elt autem BD, æquahs po-
fita recta: AC; igxtur 8c CD, ipfi CA, æqualris erit;
ac ptomerea [par g.pri.] angùlt CAB, CDA, æqua-
lesmtcrlc erunt. Anguiusi mu- ADB, tu" à ua’lis
oitcnlns cit duobus angulxs A D. COR, duplus cric
alternas corum, mmuum anguli A. (En: , &angu-
lus ABD,duplus ent ciufdem angon A. lfofceles
ergo triangulum conl’ntunnus habens,&c. Quod f4.

cicndum fait propofitum . ’
COROLLAKIVM.

Quoniam veto in triangule A B D, tres anguli
funtæqualcsduobus métis , hoc cit quinque quintis
duorum rcâorum,euide n; enfin ulum A,efïe quin-
tam pattern duorum rectoraux; vàumlîbct autan B,
D.duas quintes partes . Item A, elle duas quina:
partes vmus reéti , 8: marnais B, D, putter eflè qua-
tuor gouttas parus . andoquidem omnes mm
32.4»:ou æquales (un: duobus mai» hoc et! dem!)

quam: vnus :ch . " ’

’ P303



                                                                     

ne EVCLIDIS’
PROPOS. n. mon; n;

In dato circulo pentagonum œquilaterum,8c
æquiangulum infcribere .D

S It in data circula A B C D E. iufcribendum peu;
tagonum æquilaterum,& æquiangulum. [per Io.

91m.] Conflituatur triangulum Hofceles FGH, itaut
vterque angulorum (3,8: H.

du plus fit reliqui F;poflmuo-
dam veto in arc-ula [par 7..
quar.]inlcribarur triangulû’
AC 1?,ttiangulo FfçH,çqui.
angu um;quo po xto vter 5

c G H angulorum ACD, CDÀI,
[par 9. pri.] Ibifatiam diuidaluf reÉÏlS CE. DE, inn-
ganturque reâæ AB,BC,CD. DE, EA; Dico peu-l
tzgonum ABCDEàin dam encula InfCtiptum,efle
æquilatetum , 8c æquiangulum . Probatur . Cam
enim vtcr ne angulorum ACD, ADC, duplus fie
anguli ÇA . 82 brfàriam diuifus; and: qumq; an-
guli ADB, BDC, DCE. ECA, 8: CM) , æqualcs,
Quai-cuber 16.ter.] anus "A B;BC,CD,DE,EA ,fuper
quos afcefxdcruntæru a: æ ua les, atq; idcirco [per :9.
un] reâæ etiâ AlgBC,C ,DE,EA, æqualeserunt.
Æquilaterum elliguur pentagonum ABCDE. Kur-
fus quia arcus A B, El), squales (untgzddito commu-
mBCD, fientæquales ABC D, EDCB. Anguli ergo
AED, BAE. mais arcubus influentes, [per z7.ter.]
àquales erunt . iodent mode æquales erunt cuihbet
horum angulorum reliqu’r anguli . lnfiftunt enim t
æqualibus arcubus, quorum finguli ex tribus arcubns
Dæquelibus componuntur . Æquiangulum dt ergo
’pcntagonum ABCDE . Œnte cum edam amuîme-

24 -. I mm..æ



                                                                     

E L 5 M- "Ï 18:mm fuerit ollenfum; lnlcriptum me duo and,
pentagonal!) æquilaterum , a: æquiangulum; (and
etat eflicnendum .

COROLLARIVM.
Bine lequitur,angulum pentagonal æquihterî ,8:

zqua’anguln compleâi tres quintas pattesduorum re-
âorum; vei lex quintes vnius real. Cum enim tres
anguli BAC,CA D, DAE, agada fin: v: ote qui
zqualibus atcubusiufillant, n: autem (5A , [par
coron. prend. Tampon quint: pars dnorum rec’to-
rum,vel du: quints: valus reéti. Erit totus BAE,

I trÏtqulntæ duorum reétorum; vel le: quint: vnius

N le l zPR OPOS. 12. PROBL. n.
Circa datumlcirculvum, pentagonum æquila.

terum, 8: æquiangulum defcribcre .

It circa datum circulum BDFHL , defcribendum ’
pentagonum æqullaterum, 8: æquiaugulum. [pu

Il.-quar.] lnlcribatur in duo circula pentagonum
à cquilaterum , a: æquiangululn, cu-

ius angulifint in pûétis B,D,F,H,L.
I Deinde ex centra M, ad punâa B,

D,F,H,L, ducantur redæ MB,MD,
MF, MH, ML, (quamuis in naîtra
figura ad punâa B, 8: L, non fine

E F G duâa) adquas pollen ducantur per-
pendiculates AC, CE, EG, GI,IA,

coeuntes in punais A,C,E,G,I. Duéta enim refit:
DE, crut): duo anguli EDF, EFD, duobus mais mi-
nores, eum lin: partes reâorum angulorum EDM,
EFM, colbuntigitur [iman tg.pron.] «(37:35,

L



                                                                     

165i EIVCLIDISFE, ad partes E; lieque de alijs . Et quia iplæ un;
gant citulum [par Coroll.’l’ropojï16,lib.;.] erit delcri-
ptum pentagonum ACEGI, circa datum circulum;
quad dico elle æquilaterum, & æquiangulum. Probat.
Duétis enim mais M E, MG, erunt quadrato recta:
ME , [per,47. pri.] æquaha tam uadtata re&arum
MU, DE, quam reâarum M F, FÊ. Quare quadrants
reâartlm MODE, æqualia erunt quadratis reâarum
MFgFE; demptis igitur æqualibus quadratis reâarum
æqualiumM’D,MF,remanebunt quadrant: reétarum
DE, E5, æqualia ; ideoque etiam rada: DE, kF,
æquales erunt . Quoniam ergo latera DM,ME,
manguli DMEL çqualia lum, lateribus FM, ME,
trianguli EME,elt aurem 8c balis DE, æqualis bali
EF, vt ofienlum elt,-[per 8.prz.] erit angulus DM E,
angulo EM F, aqualis. Igitut 8c anguli [par 44 rimi]
DEM, FEM. Duplus igitur elt angulus DM , an-
guli FM E.Eodem modo oltendemus angulum FMI-I,
du plum elle anguli GMH; nec non etiam de rehquis.’
Cumigitur anguli DMF, FMH, [per 2.7. ter] fine
æquales, ex eo quod [par 2.8. un] infiltantr æqualibus
dtcumferentijs DF,ÆH,cum iplæ , à refile uali-
bus DF,FH,aufèrantur:erunt 8e dimidij eorum MF,
FMG, æquales. Quqcirca cum duo anguli EMF,
lEFM, trianguli EMF, æquales fiat duobus angulis
GMF,GFM, trianguliGMF,&latus illis adiacens
MF, commune; [par 2.6.pri.] erunt 8.: latera EF,FG,
æqualia, ô: anguli MEF, MGF, æquales. Dupla e11:
ergo [6&3 EG , iplius reâæ EF. Eademque ratione
oltendemus EC. refleuri duplam elle reflet DE. Sun:
aurem oltenlæ æquales DE, EF; igit ut se eatum du-
plæ EC. EG, æquales cru ne . Similiter demonlh-a-
humus,re&as (SI, 1A, AC, æquales elle combe: re-
Clarum CE, EG.Æquilaterum ergo elt pentagonnm
AChGI. Rurlus quoniam ollenlum eleËlfilulos



                                                                     

E L E M. 17. . 163PEM, FGM, æquales elle, ne femmes angulorum
DEF, FGH; erunt, 8: corum dupli DEF, FGH,
æquales. Eademque ratione anguli HlL, LAS, l
BCDgcuilibet angulorum DEF,FGH,æquales criant.
Æquiangulum IgiturelÏ pentagonum AÇEGl.Qua.
propter cum ô: æquilatetum fit ofleulum,delcriptum
erit cirea datum circulum , pentagonum æquilateg
mm, 8: æquiangulum . Quod crac eflicieudum .

CO-ROLLARIVM.Ex hac demonllratioae lequitur , quad li in cireu-
la quæcumquefigura tquilatera , 8: æquiangula de-
fcribatur . 3: ad extrema lemidiametrorum ex centra
ad angulos duétarum excitentur linea: perpendicula-

l res,conlhtuere alia!) figurant tandem laterum, 8:
engulorum æqualiû circula circumlcriptam, vt puez.

PROPOS. 13. PROBL. 13.
In data pentagono æquilatero,& œquiangufi

la circulum infcribcrc .

Diuidantur duo eius anguii CAI, ACE, proximi
A [par 9. 1.]bil5nâ mais A0, C0,qu

coca m: in O, punâa quad dicoeflg
Il intra pëtagonum; né fi à punâa O,

I eanneétantur reâæ OE, OG, OI,
facile en: ofiendere omnes lineas ’
à aunât) O,ad angulos pentagoni
ACEGI, duâas elfe æquales. Q10-

- G niam enim latere AC, C0, trian-
guli ACO, æqualia lu nt latenbus EC. C0, trianguli
EGO, la ne aurem 3e anguli A60, EGO, diétis late-
ribusicontenti æquales pet conllruâionemïper4.pri.]

L a. erunt,

lNlcrlbendus lit circulus in data pêtagonoACEGI.



                                                                     

:64. E V C L 1 D 1 Serunt, 8c hales A0, E0, 8: anguli CAC, CE0,inter
fe æquales . Cum igtrur anguh CAL LES, nanan.
tur æquales, 8e CAO,dtmrd1um panatur anguli C AI,
pet conflruâtauem; erit 8: CE0, dimidium anguli
CE6. Diuilus elt ergo angulus CE6, bifariam . Si.
mili modoaltendemus, reliquos duos angulos EGI,
CIA, pariter elle bifariam diuilos . Quo liante cum
duo latere AC, C0, in triangule ACU, æqualia fine
duobus larenbus EC, C0, in triangule EÇO , 8: an-
Îgulî ACO,ECO, diâislatenbus æqualibus compre-

enlî , linr æquales pet conittuâonem, [par 4 prix]
erit halls A0, bali E0, æqualis:quoquo modo etiam

. demonltrabitur C0, CA, GO, E0, 10, inter le
uales elle: quaprapter punétum O, erit intra pen-

ta’gonum ACEGL Ducantut iam ex O, ad lingule
pentagoni latere perpeudlçulares 08, OD, OF, 0H,
0L. Quoniam lgitur duo anguli BAO, A80, in
triangula A30, æquales lu ne duobus angulis L A0,
ALO, in triangule A LO;eltque lattis A0, lubten-
lum vol arqualium angulorum , commune; [par 7.6.
put] erunt 8: refiæ BU, L0, æquales . Simil itetque
altendentur reliquæ petpendtculares D0, F0, HO,
æquales cuilibet iltarum . Circulus igitur delcriptus
excentra 0, a: interualo 0L, tranfibit quoque per
punâa H, F, D, B;-quaniem veto lama pentagoni
circulum hune tangunt [pu Coroll.’ Propof. 16.1ib.3.]
en quad angulas métas fadant cum lemtdiametns
BO, D0; erit cireulus BDFHL. in data pentagono
lnlcrlptus . Quod laciendum en: e . - ’

P80!



                                                                     

ELEM. m . l6f
PROPOS. ’ r4. PR 031014.

’Circa darum pentagonum æquilaterum , 8c
’ æquiangulum circulum defcriberc .

SItclrca pentagonaux ABCDE, æquihterum, 8:
a æquiangulum circulus delcnbendus. Diulûs duo-

V bus angulis BAE, ABC, bifide!!!
I reâis AC, BG, quæ coeant in

punâo G, intra pentagonum [w
in entendent: Propof. «moujin-
tum efl;] &coniunâis mais GC,
GD,GE. alleudemus, [7! m pne-
cedtmi PropoflJetiam reliquasan-

A galas BCD, CDE, DEA, leétos
elfe bifatîam . Brune ergo omnes anguli dimidij ln-
tet le cquales, ex en quad tari anguli a uales ponan-
tur. Quonlam igiturin triangulo AG ,duo auguli

I BAG, ABG,æqualeslunt; [par 6. pria etunt «à:
AG, BG, inter le æquales . Eademque ariane etune
reliquat, GE, GD, GC, entuber marnai zquales.
QI": eirculus delcriptus ex centra G, internalla
GA,tranlibit quoque pet punâa B,C,D,E. Cite:
datura ergo pentagonum, 8re. (yod faciendnment,

PRO P05. 15. PROBL. 15.0
In data circula hexagonum œquilatcrum, 8:

æquiangulum infcribere ..

’ It in data circula ABCDEF, cuius centtum (En.
feribcndum hexagonum æquilaterum,& aquan-

gulum . Du&a diametro AD, ex centra D, inter-
ualla DG, delcnbnrurcirculus , qui leur circulum

- . r l L 3 datant



                                                                     

!66 E V C l I D I Sdatura in punais C, 8: E, e quibus pet centrum G,
extendantur reëtæ CF, E8. Si igitur conneétautur te-
&æ A8, BC, CD, DE, EF, FA, inlcripturn erit in
data circula hexagonum A BCDEF; quad dico arqui-
laterum, 8e æquiangulum elle . Prob. Cum enim te-
âa GC, æqualis fit recta: GD, sa reéta DC, æqualis
eidem me: DG, ex definitione circuli 5erunt 8: re-

&æ GC, DC , æquales inter le:
B ldeoque triangulum C DG, erit

F, zquilatetum . Quare tres anguli
iniplo [puy pri.] ertmt æquales

c E inter le :qui cum æquales lint duo-
bus teâis, [fier 3 apr: Jerit quilibee

D illorum, nempe CGD,tertia par:
duotum retStorum. Eadcm modo
erit angulus DGE,tertia pars dua-
tutn reâorum . Sunt aurem ne:

anguli CCD, DGE, EGF, [per 13. pli] ales
duobus nâis. Reliquus igitur, angulus E G ,erit

’ quoque terri: pars duarum reétarum. Sunt ergo tres
anguli CCD, DGE, EGF, inter le æquales ,quibus
cum etiam [par 15 .pri.] æquales fint ad verricem an-
guli BOA, AGB. BGC; erunt fex anguli ad centrant
G, confiitutiæquales . Quare [par 2.6. un] circnmfe-
rentiz,quibusinfiliuntg ac ptapterea [par 29. un]
reéiæ AB,BC,CD,DE,EF,FA, æquàles erunt . Qua- .
propret - æquiiatetum cit hexaganum ABCDEF.
Rurlus, un circumferentia BC, æ ualis elt circum-
letcntiâe" ï5fi cammunis addatur DEF, erunt cir-
cumferentiæ BCDEF, AFEDC, æquales . Anguli
igitur ipfis infifientes BAF, ABCIper. 2.7. un] arqua-
les criant; Similiterque ollendcmus, reliques angu-
los BCD, CDE, DEF, EFA, æquales elle cuilibet
marnai ,quia niminlm quilibet inlifiit arcui compo-
fito ex quatuor urubus equalibuç ,uimitum extra

l . r qu



                                                                     

E L E MJ 1V. 167que: latéra êantinet figura. inlcripra demptis duobus.
Ex quo lit, angulos omnes æqualibus arcubus infilte-
re . Quare æquiaugulum quoque elt ’ hexagonum
ABCDEF. In data ergo circula hexagonum tequi-
laterum, St æquiangulum delcriplîmus. Quod fartent-v

dum en: . i
C0 ROLLARIVM.

Hinc manifellum ell: , Hexagoni lattis æquale ellil
femidiametro circuli : Nam DC, lattis hexagoni
arquai: cit lemidiametro DG, ex dæl-iu. circuli .

PROPOS. 16. PR OBL. 16..
In daro circula quinti decagonum æquilatea

rum , 8c æquiangulum defcribcre .

Itin data circula ABC, inlcribendum Quintideà
cagonum æquilaterum,& æq niangulum. In data

circula [par r. quam] conltItuaturtriangulum aqui-
lererum ABC, quad etiam cquiangulum erit [ex Ca- *
roll.’Prap. 5.1111. 1.] EtuntqucEper 26m2! a8.ter.] ne:
atcus AB, BC, ÇA, zquales . Qualium igitut par-

tiutn æqualium guinde-
cim elt tata circumtereu.
ria ABC, talium quinque
erit arcus AB, qui ex di-
étis tarti: pars cil cir-
cumferétiç.[pcfi i.quar.] l
Inlcribatut rurlus in da-
ta circula pentagonum
æquilaterum, 8c æquian-i
gulum ADEFG, appli-
cans vnum angulum ad

Purifiant A ; criant quinqua amis AD, DE,» EF,

- 4
Ï



                                                                     

168 E V C I. I D 1 S
P6, (SA, males . Qualium igitur partîum lequel
hum quindecim eli tata circumlcrentia ABC, talium
trium erit arcus AD, quinta pars exiliens rotins cit.
eumferentiæ . Itaque cum atcus AB, contineat tales
panesfirinque , 6e arcus AD, tres; continehit reli-
quuszatcus DE, dues. Diuilo ergo atcu DB,[per go,
un] bifatlam in H, erit arcus EH, pars decima quin-
ta rotins circumferentiat . Qiare duôta reéta Bl-l,lub.
tender deuimarnquintam partent totius ctrtumferen.
dz; cul fi alia: quatuardecim,[per r. que] æquales in
eirculoaccommodentur, in circula inlcriptum erit
.quintidecagonum æquilatzrum , quad [par 2.7. un]
8e æqulangulum eh ,cum lus anguli lubtendant ar-
cus æquales, nempe compolitos ex I . arcubus aqua-
Iibus omnes, vt perlpicuum elt . In ata igitur circu.
Id quintidecagonum,&c. (mad faciendum eut.

Pari macla tea, uz fupra (adpropof. n. 13. o-
u. huius lib. diète ont de pentagone , delcribemùs
etiarn cites datum circulum quintidecagonum agui-
laterum, 8e æqulangulum . Necnon etiam in data,

uintidecagono cquilateto, 8c æquiangulo circulum
lcribemus ,- 8: tandem cirez datant quintidecagor.

mm circulum dolaibemus,

gEIementi Q0011 F i nis.

3V:



                                                                     

EVCLI D [Ë
ELEMENTVM æ

QyINTVM.
illisilkflllmllmilt

DÉFINITION-ES.

. . L -Ars cit magnitudo magnitudinis, mina!
mations, cum minor metitur maiorem.

EVclldes in quatuor antecedentibus librls quanti-
tatem continuant ablolutè confiderauit; in boa

aurem libro illam candeur quantitatem examiner non
ablolutè , led prout ad aliam refettur , bac ell qua-
tenus campant: ad allant cum il]: aliquam to r-
rionem habet: nullatenus delcendendo a v hm
quantitatis [redent , "au vliueam , luperliclem , vei
Corpus,fed alummodo in genete quantitatis coud i
tinuæ pro rtiones exponlt . Quare vt lnfiitutum let-
uet defin doues ad proportionum demonfltatlod

îries necell’arias proponit .

In punais inqult , magnitudinem illam minorent,
quæ maiorem aliam magnitudiuem metltut , partent
ogpellarl. Vt exempligratia , quoniam nugnltudo
"lum Cübîtorum ter lumpta metteur altam magnum

MQiFubliOWm,ldeg prima mathqu mégir,



                                                                     

!7o .EEVCLIIDIS ’dicitur pars lecundæ magnitudinis ,nempe malaria;
E contra veto quia magnitude trium cubitorum non
mourut magnitudinem deccm cubitorum ,ideo ma-

.gnitudo 3. cubitorum non dzcitur pars magnitudinis
la. cubitOtum . Nam ter lumpta non adæquat, 8:
quater excedit, quad torum requititur, vt vna ma-
gnituda dicatur pars alterius . i

Aduertendum ramer) efl,quod pars apud Mathe-
matiras cil duplex, nam alia elt pars aliquota,alia
aliquanta . Pars ali uota dicitur illa ,quæ meritur
fuumtotum, itaut a iquaties tepetita,totum luum
confiituat, Vt cit numerus z.cum6. 5. cum 9. 8re.

collatus .’ APars veto aliquante dicitur illo, quæ adæquate non
metitut luum totum, led aliquoties lumpta vel iplum
excedit, tel ab eadem, dehcit,; cuiulmadi pars cit
numerus 4.. collatus cum 6, 7, 9, 10.16. 8re.

iSiautem quæratur uænam ex illis partibus luerit
ab Euclide deiinita . elp (quidquid alijdiçant) la.
hm pattern aliquctam pet datam Euclidis defimtio-
Hem definiti,tum quia hæc lalummodo metitur luurn
ratum, tum etiamlquia , vt ex lib.7. confia! , pars ali-
quanta in numeris ab Authore huius libri non dicitur
pars,led partes. Nam numerus 4 non cil! pars numeti
6. led du: pattes tcrtiæ, quales lunt duo binarij’a

. Il I; - --Multiplex aurem ell maior minons, cum
miner metitur maiorem .

, .Q Vanda enim vna magnituda ab alia metitut,vt
numerus 8 qui metitur à numeraç. tune cornu

menlurata magnituda multiplex dicitur commenlu-
mus s Vnde imputai, quad li due magnitudiaes man

81°:



                                                                     

E L E M. V. 171notes duas alias maiores arque merlantut , hoc elt me
minot in vna mainte taries contineatur,quoties airera
minorin alteta maiore ,vt cxempli gracia, 9. 8: 15,
Ripeâu 3. ô: s. dicuntur arque multiplias,

I I I. *Ratio cit duarurn magnitudinum eiuldem
generis mutua quædam, [ce undurn quan-
titarem , habitudo .

QVando enim duæquantltatts eiuldem generis;
vt duo numeri, duæ luperfieies, duo lolida,&c.

eamparantur inter le lecundum tarionem quantitati;
uam, hoc cl! quatenus vna maior efi , vei minor , vei
æqualis alteri, huiufmodi comparatio , leu relpeâus
mutatis, appellatur ratio , leu PrOportia. Illa veto
quantitas, quæ ad aliam refintur , dicitur ab Euclide,
&alijs antecedens proportionis : E: veto, ad quam
alia refertut confequens proportionis appellatur.

4 r I v-Pr0portio veto, cil rationum fimilitudo.’

N lue quarta definltione id ,quod propartia appel-
latut,illud ipfum â Gracia Analogia , 8: à quam-

vplurimis latiuis proportionalitas dicitur.Quemadmo-’
dam enim comparatio duarum quantitatum inter le
dicitur proportio ,- ita comparatio duarum , vei lu-
rium proportionum inter le , proportionalitas ales
nuncupari . Quia enim proportio numeri le. ad 4.
eadem cil ac 9. ad 3. bine eli quad habitudointer han
proportioues proportionalitas dicatur . . c 4

Aduertendum annuel! id , quod dicit Clautus un
ligotiocefluanplurimglclllœt Mithcmmcos crin-s

. g g
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172; E V C I. I D 1 S’ annones) duarum quantitatum proponîone’m du;

itudmcm aurem proportionum proporuonalitatem
.appellarc. Quod km: nos miam impoflerum obfer-
uabîmus .

Multæ aurem proportionum habitudines, (en pro-J
pomon’alitates à lcnptoribusalignantuç. videliœt
,Kâoportionaliras Arithmcnca, Gepmemca , thue

ufira, [tu Armomca ,- quamnis Euclides in hoc li-
bre me: Geometncam tantummodo varietur ,quæ
duplex aŒgna mur Continua feilicet, acqu: Dxlcrçta.
Continua cit, in qua fingulæ quantitatcs intetmcdtc
bis fumuntur tantet ,vt nulla fiat proportionum in-
terruptio.fcd quæhbet intermedia quantitas lit, 8:
fantecedens,& confequens. V: fi dicatur , quæ en
dpropoxtio A, ad B, eadem e11 B,ad C, &c. Difcreta
me proportionalitas cit illa,in qua lingulæquantita-
tes intermcdiæ femel tantumoaccipiuntur , (aliter v:
fiat proportionum interruptio, nullaqçquamitas fic
antccedcns, 8: confcqucns 5th fi dicatur, quæ dt
proportio A, ad B, catit C, ad D, &c. o

TROPOKTIONIS
o Diuzfio. ’

07011132: gavera proportion»: and Matbtmtîi
ces, 6* qua fint pracipme proportwnalnatu

compendiofc cxponm open prezium du: , non Î 01m
,7: ca , qua ab Euchdc m 5. a» 6 horodzmonflram-ur,
 relias mazerialz’bus actommodari pollint, vnum «in»:
v: en, que à Mathematicùz’r ’1’bllofopbz: de mon"!!!
proportioae drfpumntur , flafla: intellz’gi que": .

Troponio 13mn ab Euclidè definita diuiditur in pro-
portion»; Iguiomlcm , (7’ Irratioualem. Rationdis»
dt du. que en numeri; pote]! gniouf; (à les: 7110,

.. G. *
1-



                                                                     

E L E M. 7. 173[e babel! propanio fila; que cadi: inter linea: , quam»
un e]! zo palm. airera vero cl! Io. palm; [me enim
proportio eadem inter bas du: linea: per numero:
2°, 0’ Io erprimitur . Proportiooverolrratiouali: e]!
elle, que in numeri: mm potefl exhibai; cuiufmodz’ e]!
proporeio diametri dicuius quadran’ ad lame eiufdem.
quadraei:quod totum ab Euclide in 10.1164: môflratur.’

pilai vero aliter explicant buiufmodi proportionee,
dzcendo reflua, proportionem Retionalemcadere inter
quotient" commenfurabiles, nempe filas, que babent
vnum communempamm aliquote»: , [en qua: eadem
"renflera commuai: nanar . Et bac modofe baba li-
nea 2.0. palm. (’7’ lineq 8 peint. N401 linea 4. palme]!
par: alzquota un» une; :0, quem 8.palm. ne: «tuer
numeri dicuntur commenlurabiles, mm [hmm muta:
omnes "miner . Econtra rem Propareio Irrationali:
effrangent cedze inter du: quartettes m commenfu-
rabiles, nempe dia: ,quæ nullam mon: commuaient
partent ahquotam , feu quarum malta»: commune»!
meulèrent poflumu: reperire . Hulufmodi amen: [:9
ballent in du quanzieam , nempe diamant q «admet.
0 (en: emfdem quadratig Pire: v: raque merlan quan-
titatum balata; parte: ahquotaafidiœt dimidzlatam,
tertiam, quaream, 0c. cramer: niella par: aliquote:
1mm: quantitatir page]! ahan: quantum» mettre, n
ab Euclide in Io. lib. demonflruum fax: .

Ex modo «au colligitur in numeris,folam propor-
tionna nationale": reperiri, quia fait"?! mitas omnes
entameras meneur; a: rem m quantifias commua non
fatum proporcio Karman . une!» man: Irrationali:
huenitur . «Il? police aliter propomonem parmi [01
lent; nempe in proportionna Æqtualitam. 0* maqua-
litatis . Priape cf! tua,qu cadi: inter dans quittiez":
«quam, v: nuer «boulinas , quarum rauque en to,
a. W1 zoogpalmmrg, ce. Proporm veroIZequan

, A a!



                                                                     

174. E V C z 1.D I Slitant eji illa’, que tartit inter due quantitatts bina.
gaules, videlicu (me? du: tintas, quorum vna efi 2.0,
faim. airera 40, 60, 100, (me.

Notandtlm tantet: eji quad duo proportionum genera
vitimo loco afli nata cum priortbu: raient baba): tous.
nexionem , n frime: 0mm: priyortloÆqnalztatislit
femper nationaux , non aurem contrai. Item 9mm:
proportio Irrationa li: cfl femper necrjmrio marquante:-
tu, a: non è coriuerfu , ne ennfiderantz patebit.

Omrniflà igitnr Æqaaiitatz’s proportzone , qua vlte-
riusfubdiuzdz aequztmam omnes quantitates aqaale:
canaient femper babent propo rtionem æqualitatis 5 bac
in quam omrmfla ad ahana proportion»: Inaqualitam
tranfeamas .

Inaquaittam proportio fabdiuiditur in proportio.
ne»: maoris, 69’ minon: maquaiitatit . Proportto ma-
ioris Inaqualitam cji , quando maior quantita: cum
minore confertur; banque proportzonem habet nume-
rus 2.0. ad l0 oomparatu: . E contra para proportm
minons inaquahratis efl,quando miner quantitas cant
mamie oonjertur m e]! numerus Io ad 20. compara-
nt: ; vei quando lmea 4. palm. cum linea Io. palm.
ennfertur . Reçu: enim eadem efl roporn’o 6, ad to.
au tq, ad 6, w: tiare paternel me iotriter in digebra
regain rerfatzs.

Verumin bot loco dumtaxat femme»: excitamu:
cira: proportion: maton; , ne! mmoris taquinant,
quatenusfoias proportion: tenonniez: catapulte miam:
de retrayais rem pioportiombus Irrationaiibus in to.
lib. agnat «intimes . x

gnan Rationalis proportio minori: , ne! maiori:
"squattant in 5. germa dzflribuitur, vidaient in
Multiplient , Superparticuiarem , Saperpartiente-m I
Multiplicem Superpartieularem , a Multipc’ieem Su-
perpnrtientenï. cum lm [ohm difcrimine,qaod in prou

P0"?
a



                                                                     

E L a M, V. . t7;
portione,minoris Inaqaalztamfinguli: vocabaiispmâ
ponitar prapofitio s78 , dicendafub multipliterauJab
[uperpar’ticularem , (aux .

Ex bi: quinque propomonum generibu: alia [au
fimplitia, alia compojita . Simpiitiafunt tria przora ,
reliqua vero duo tompofita .

de autemlproportio Rationalî: maioris,vei mina.
ris inaquaiitati: adaquate in quinque aflignata gente.
ra diflribuatrtr polira iliorum generam explicauone
ojieadema: .

DE PKOPOKTIONE’
MülliCi o

Roportio multiplex definztur , quad fit habituai.
. maioris quantitatis ad minorent , quando maior

mmorem taliter aiiquotres tantinet, v: minor metiaeur
maiorem . Han: proportianem baber numerus zo.- ad
4. fiquidem 10. quinquie: comprebendit 4.. Q4011 pari-
ter dicendum venir rima lineam 2.0. pedum ad tintant
5. pedum comparant m. CM. . l
. Huiafmodi proportip [a]: f e iafi nita tantinet gazera;
namli in proportione multipliai maior quantitas mi-
norent bi: tamammodo comma: , dicitur proporrio
Dupla : fi rem ter continent, dicitur tripla ,ji quater
quadrupla,- fi dettes octupla, en. I

Ho: polira faciii negotw definiunrur [paies propor-
tioni: multipliais; fiquidem proportio tripla mi alia!
eji quam habitudo maori: quantitaris ad mmorem ta-
liter, ne maior ter minorem compieft’atur . Pariter pro.
porno offupla efi itla habitude maiori: quantum ad
minorem , quando maior minorom 062m compleflitur .
w numerus 48. ad 6. babet proportionna oflapiam .
qaza otites ipfum immine; . Qeod rotant valet «un
deretqaisfgecrebm, PrOPONiOms nuirzphvlsbà



                                                                     

r76 - EVÇLIDI-S p A

DE pactoarsz.Superpartitulari .
D Efiniturproportio Superparzitalarirfluodfit ba;

. bitudo maiori: quantitatis ad minorem , quando
maior minorernfemel damtaxat tontiner , (’9’ Infuper
mamelu: partent aliquotamfeilicet dimidiatam, 3.4.
ç. 0c. Han: proportionem baba: numerus 3. ad z.
Nm: numerus 5. femel tontiner z 5’ 0* infuper nuita-
tem , que r]! par: dimidiata ipfius z. Item linea nappe.

a dum ad lmeam 9 pedum propfinoncm babetj’uperpar-
titularem , qaîafcilitct prier liueafemel comme; po.
fleriorern, Ü infuperlineam 3.padum, quæ e513. par:
linea 9.176414»! . l z

Han pariter roportio in infinitagenera fabdiuidi-
tm- . Nm: fi i la par: aliquœa in maiori quantitate
contenta ,efl dimidiara par: murons quantitatit, confli-
tuirur proporttofefquialtera; fi aurem e11 tenta par: ,
infiergit proportio [efqmitertia 5 (à quarta, f efqaiquar-
ta 3]: centefima,jèjquiccntrfima ,(rc. Vnde mediante
bac vocabulofaul: s e: unt definitiones omnium propor-
tionumfuper partrcularium . Tropartio enim f clouta:-
tana et! quando maior quantita: minorent fente! malu-
dit , Ü mfuper 0630440: partent minoris familial: î
quam cf! proportio inter 9. CT 8 .- item inter 45. (’9’ l
.40 Siquidem 9 femel tantinet 8.0infuper Imam 1mi-
tatem , qua efi oüaua par: ipfias 8: [tout criant 4g.
[and tontiner 40; (a infuper 5-. oflaua par: zpfiutqp.

DE PROPORTloNE
. . Superpaniente.Vperpartient pnportio definitnr , quodfie habita;

dondons garantiraient miaoremfluandomior

’ nunc:

a



                                                                     

a L E M. V; . inminorent [and du nuaxat tantinet , 0 inIuper aliqaot
eius partes cliquons non eflicrentes aman: aliquotam.
Huiufmadzproportionem baba numerus 8. ad 5.- si-
quidem numerus 8. femel comme: g. (’9’ infuper ne:
mitans, quorum qualzbet ejl par: aliquota , ne»: e
quinta buire: numeri 5. Ipfe aurem ternariu: exil r:
tribu: mitattbu: compofitus , non efi par: aliquota
ipliu: numeri 5, dt atiquanta.

Et bit eli aduertendun: , quad in data definitione di-
âum fait, partes lilas aliquota: limai f umpta: non de-
bere tonjlltuere mon: partent aliquotam. , quia fic di-
flinguimu: proportione: f aperparticulare: dfapcrpar-
tientibuo. Dantur enim qnædam proportione: , qua
primo alpetîu videntur faperpartientes , cum ramer:
rentra [intfieperpartioularer : n patet inter marmot *
10. en 8. gironnai; enim 10.fentel tontina: 8, a in.
friper du: mitan: , quorum quælibet eji caoua par:
numeri 8;quia ramer: fila mitait: fimulfumpta con-
flituunt binarmm , quad efl quarta par: numeri 8; ideo
:fla proportio non efl f uperpartiensfed f uperpartwula-
rit, trempe fifquiquarta .

Pariter buzufmod: propanier fuperpartien: habita
ration partirent-aliquotarum diuiditur ingenera infi-
nita z fi enim maior quantitat minorem fanal rompre.
bendat,e’r duauiu: parte: aliquotas mode f upra afi-
gnato , tune confurgzt proportio faperlnpartteu; fi
autem maior quantitatet minoremfemel comprom-
dar, (9’ infuper ne: parte: aliquota: ,tunc confititær

proportiofapertripartiens, (on. " * .
Vlterius quodcunque ex afignatisgeneribu: , habita

anone denominatwnis partium aliquotarum : 44W
diuiditur mgenera infinita. flint eji, quad proporm
faperbtpartzens inter du: quantitates maqualen qua-
rum maiorfentel comme: minorent , 0’ dua: eius par.
je: tertio: ,ditttur f aperbipartien: ratina; 0 fi illa

. -. . M and:



                                                                     

178 E V C [il D I Sdu; parte: fueriut quinte appellabitur [uperbipar-

tient quintas, 01:. r Isi aurem quaratur quomodo ca nofci poflit, an W!!!
numerus babeat communal: moufteront turnalio nec ne.
Refpoudeo hac totum manifèllari ab Euclide in lib.7. tu

uo loco afiiguat regulatn inueuiendi commuent mena.
zanni numerorum , illojque trameras , qui eommunent
menfuram non babent prieur imitaient, rt 8. (r 3.

primo: vota .q . -DE p Kali curium;
Multiplici. [aperparticulari .

DEfinitur pro tio multiplex faperpartieularis,
quad [un itudo muions quantitatis ad mino-

rent, quando maior minorent aliquotîes, ut bis, ter, ml
guinchera. tontine: , CT praterea imam eius partent
aliquotant . Huiufmodi proportio eji, quam babet nu-,
ment: 9..ad a. Cantine: enim. 9. bis 4. (0’ quo ad diane
partent bac proportio tonnent: cum multipliai , nempe
un: Dupla,) (a vlterius tomprebendit vnitatem , qui:
dl quarta par: numeri 4. (6’! quantum ad bot :jia pro-
pomo tonuenit cum faperparticulari , nempe mon.
quarta: ) qua de re bau: proportio optime multiplex [u- l
perparmularis, ideli ex multiplient? faperpartitulari
refultans, appellatur . a

Diuiditur polira proportio illo habita ratione pro-
portionis multipliois in genera infinita , en profil: mo-
do,quo difiutr: efl de multipliai ,nempe in duplamfuper-
particularen, triplan: fuperpartitularem, (N. (r tu.
f uper ruant partent minon: aliquotam . -

Denuo quodeunque ex alignant generibut in infini-
tagenerafubdiuiditur, habitafemper ration: propor-
tionitfuperpartitularit: Nom proportio tripla j’aper-

. part:-



                                                                     

E il. E M. VU x79particularis tantinet fubfe triplant fifquialteram;
quando fanion maior quantita: minorent ter conti-
mat , (9* riterius dimidiatam au: partent,- triplant
fefquttertiam, triplatnfefquiquartam, en.

DE paopoxrzomag
. Multiplici faperpartiente.

DEmun: Proportia multiplexfuperpartiene defiui.
un, quodfit habitudo maton: quantitatis ad mi-

norent, quando maior aliquoties minorent compleèiltur,
à" infuper cliquai eius partes aliquote: non eflïtiente:
vnum aliquotant. Huiufmbdi proportionem balte: nu-
merus u. ad 3. Nana l 1. ter tompleâitur g, 6’ infu-
per du: annates, quafimul f umpta, non conflituunt
1mm partent aliquotatn, w parer .

Diuiditurfrirnà bac proportio habita ration: pro-
portionis nm tiplzei: in duplam fuperpartientem , tri-
plan: faperpartientent , quadruplant faperpartien-

un a 0C. . bQuodlibet poflea iliorum generunt , habita ration:
numeri partlum ,fub [e tantinet infinitagenera . Va
1v. g. [un tripla proportione friperpartiente continetur »
tripla-juperbzpartiens, tripla fapertripartiens , tripla

. fuperquadripartiens, 0c. a
Demain quatumque diantre proportionum habita

ratione partium aliquomrumdngeuera adbuc infinita
fubdmidilur . l’t mg. tripla fupertripartiett: druidi-
’ tur in triplamfupertripartientem quarta: , in triplan
fapertrzparttentem teintas, 6. . 8.0:. uarum pro-
prio: definitione: 4521N"! ex 561i: fatrlâquil’umque
depromere poterie .

t

Mali-DE



                                                                     

:80 15701101:
DE PKOPOKTIONALITATÆVJÊ

Rationahôus minon? ("quidam

Maïa illa ,qua baüenus ditîa [ont de quinqua
propomonam rationalium generibu: circa pro-

portions matons inaqualitam , fun: panier intelli-
genda circa quinqua proportion»: gazera correfpon.
dama proportionibu: mutatis incriminai: ,pramit.
tendofolum prapofiu’onc, 8ng Nom fi in «mais
exemplis minores quantitate: confcrantur cum maio-
rilm: babebunt proportion: minons maqualitati: . E0
autan prorfu: morio , quofe baba me. ad 1, in I. cd 1
me. flint: cfl, quad ex dzüi: propomo me. ad 1, efl
centupla. ita Lad me. efl fabccntupla; ficque difcurq
rondo de reliqui: proportionna generibu: .

En: [ont illo genera,in qua proporcio Rationali:
tam maigris ,quam minons oinaqualitam dmidztur.
Quod rem alia non pofiint aflignan probant daubons,
Ü" pmnpue Clauius. in hoc loco ,- Ü’ bac componction
diffa fufliczant ciao quinqua proportionna» Rationa-
liam gazera; plan captons (lamant confulat,quz banc
materiam, a" alias man: quamplurimas f api emjfime
upafuit .

DE pxopoxnomuranws
al; Euclide defionis .

PRoportioualitas ab Euolide dcfinita in plan gaze;
ra partitur, quorum prampua bafoua, valetiez:

Troportionalitas Jritbmcma, Gcometrica’, 0 Mu-
fica, fine Harmonica squ proportionalztali: gazera à,

Bastia, (r alq: 7000er maman: . .
. ’. giflîbq



                                                                     

zazou; V. 181mitbnmica proportionalitae cf! quando ne: , ont
ne numeri pei- eandem difiereneiam progrediuneur;

7e [une illi numeri 4, 7, Io, 15, 16, (N.
Geamecrica vero proportionalitas efl quando "une!

plans numeri eandern babene proportionem , quam
quidem Euclide: definiuit, quia bac propriè proportio-
nalica: dicitur , jiue Analogia , Ve v. g. ifli numeri
z, 6, 18, s4, 0c. quilibet aurem iliorum numerorum
ad [uum antecedentem triplam baba: propomonem, ac

I propierea buiufmodi numeri dicunturgeomemcè pro-

portionales . . qDemuin proportionalîtas Mufica,fiue Harmonica a]!
quando ne: numeri in ordinanrur , ri eadem [il pro-

riio maximi ad minimum, que difi’erentia inter ma-
jores duos ad diffèrenciam inter duo: minore: . Ve r. g.
bi ne: numeri 5, 4,6, in quibus eadem dl proporeio
mainmi numeri 6, ad minimum 3,qua difereneia inter
maximum 6, C? medium a. nimirum numeri 2,394111]?-
renflant inter medium 4M? minimum 3 . ide]! 1. (cum
nuque proportio fit dupla) confluaient proportionni-
eaee’m Muficam, fine Harmonium. i

Huiufmodi autem proportionalita: dicitur Mufica,
quia plerumque au: numeri babequ illaeprogqrclome,
in nib!!! confifluni Mafia confmaneia , r: paie: in
«La» exempta; nam inter 6, 0’ 4., cil proportio fef- »
quialma conflituen: confonaneiam, qua Diapeneefiue
gaina dicitur . Inter 4, 0 ç, efl proportiofefquieer-
t a conflituens conformation: ,quam Diatefleron ,feu
quartam vacant . Demum inter extremoe 6, 0 3,:er-
nieur proporcia dupla confliiuens confonaneiam , quam
Diapafon,fiue olîauam appelant .

H scnOLIVM:,,. hum quantum ad mas me proportionalitatcs
actinium ccnleo minuter: m quæ àClauio in SlÇho-

1 .L y s qQ



                                                                     

383 E V C 1. I D I S .lio Propof. 16. W6; eruditiflime. proponunmr cirez
mas proportionalitates: quibus pro nunc breuiiati
findcndo reliâis imam ptam dcfinitionum litage:-
pofitioncm demie aggtediomur. ’

Tabula Proportionalieaeumi.

Picportiofialitas Ceom etrîca .

a. 6. 18; 54; 162. 486.
Proportionalitas Aritmetica .

z. 6. .10 -- I4. W18, 2:.
.Pr0portio. Mufica.

6: 8: 12 a

’ ’ un;



                                                                     

I vizir u. V. :85
a): Ï x Proportion»).

Inflamma-
tu.

PRatio-V b
nains. 1)
’ ’ ,- Minoric

mæqua-

huas... rMulti.- l il plu.

i !g a. super-. .Inaequa.-..l ,. q ’parti-nippai-4: hum. i « J cumin.

no. h ’’Maiorisq super;

. flanqua- paraît; *

dans, a
a Multi-

. 1 p r -Juana-v A A. a. plcx u
sialis; I?" Ë-ncu au:Multip.

L Taper.

M q. parties.



                                                                     

184. arquois-
inonda Tabula proportion; rationalium

Maori: inaqualiratis .

"Dupla 4 ad a.Proportio T ripla 6 ad z
multiplex’ andrupla 8 ad a

quincupla Io ad z

r.Schuîaltera 3 ad 7.
Superpar- Sefquitertia 4 ad 3
ticularis Sefquiqiiarca 5 ad 4.

l LSchuiquinta 6 ad 5

PSuperbipartiens tafias s ad g
Superparj- Superbipartiensquimas 7 ad ç

tiens Superquadripartiens feptimas 111d 7
aSuper quintupartiens [eptimas uad 7

- rDuplîlelquialtera g ad a. .galeïgï lTripla [alquitema Ioïad g
tig’ularis t IQuadrupla fefquiquarta I7 ad a.

- ; LQuintupla fchuiquinta 2.6 ad s

r’Dupla fupcrbiypartienstertîas 8 ad 3
Multiplex lTripla fuperbtparciensquintas 17 ad s
lilperpar- Quadrupla (upcrquadJeptimasgz ad 7
tiens. .LQgimupJupcr quintup. nouas sa ad a

Magniè

xn



                                                                     

ELEM. V; la;
. V , qMagnitudines rationem inter le habere dia

cuntur, quæ multiplicatæ pofl’unt fefc in-

uicem fuperare . ’
EVclides in tertia definîtione duarum magnitudîâ

num eiufdem generis habitudinern rationem vod
eauit, quam nos cum alijs quamplurimis proportio-à
nem diclmus : nunc veto idem Author in hac quint:
definitione exponit quidnam requirant du: quantu-
tates eiufdem generis ad hoc, v: inter le proportio-
nem babere dicantur . Ait igitur ,illas tantummodo
magnitudines dici proportionê inter fe habete , qua-
mm maque multiplicata ita augetur , vt alteram
tandem fupetet ; fi veto alterutra qua ntumuis multi-
plicata num uam alteram excedat.nullam proportioi
nem inter le aber: dicuntur . Hinc diameter , a: la
tus quadrati dicuntur habere proportionem, licet in.
rationalem, quia latus pet z. multiplicatum diamed
tram excedit . E contra veto colligitur ex in: definid
tione non (clam interlineam finitam , 8e infinitum
venant etiam inter angulum contaêtus,8e angulutn
reâilineum, nullam dari proportionem , quia linea
finira quomodocun ne multiplicata nunquam po-
tefi fuperare lineam infinitammec angulus contaôtus
Ruantumuis multiplicatus, tamen femper minor exi-

itquouis angulo reôtilineo etiarn minima, v: a!
flop. 16. lib. 3. demonfiratum fait;

a V IlIn eadem ratione dicuntur elfe magnitude
. ne» Prima ad facundamfl tertio. ad quam

. i l tain,



                                                                     

186 KV C L I D I 8tain, cum primæ, 8c tertiæ æquæ multipli-
cia,â fecundæ , 8: quartas asque multipli.
cibus (qualifcumque fit hçc multiplicatio) -
vtrumque ab vtroque vel vna deficiunt,
velvna æqualia funt ,vel vna encedunt;

. fi ca, quæ inter le refpondent, fumantur.

N hac definitione Euclides expouit quafuam Con;
ditionesapud Mathematicos requirant magnitu-

dines , vt eandem dicantur habere picportionem.
Quod torum eflicit con fugiendo ad earum çque mul-
tiplicia,vt comprehendat omnes magnitudinum pro-
portiones, tam rationales, quam irrationales. Sint igi-
tut. in appofita tabula,quauior magnitudines A, pris
m3515, (cannela; C, tertia58e D, quarta; l umanturque
primæ 8e tertiç gque multiplicia (ecundumquamcun-
que multiplicationem; E,’quidem ipfius A, primægôt
1", ipfius C, tertiæ: Denuo fumantur [canadas , 8e
quartz ,alia asque multipliai: lecundum quamlibe:
muluplicationem ;G. quidem iplius B, lecundæ; 8e
H, ipfius D, quartz. (En pofito , fi fumpta zque
multiplicia,prout inter (e relpondent , conferantur, .
trempe multiplex primæ E, cum multipliai lecundc
(358: multiplex tertiæ F, cum multiplici quartz H;
deprehenfumque fuerit lecûdum quafcumque mul-
tiplicationes ea taliter inter le tiare, vt fi E, multiplex
prima: magnitudinis A, minus lùerit , quam G; mul-
tiplex lerundæ magnitudinis B; adam F, multiplex
tertiæ magnitudmis C, minus fit,quam H, multiplex,

nartæ magnitudims D: Au: fi E,æ ualis fuerit ipli
- ;etiam F, æqLIale fit ipfi H: zut denlque. fi E,malllS

filent quam G; etiam Fsmaius lit quam H : quod t0-
Ium nil aliud en quam manique ab mati"; "1.

a, . . . Y
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vna deficere,vel ma æqualia cire , val vna excedcrg; ,
hocque lemper luccedat nec in vllio "genet: multipli-
eium contrai-lum pollit reperiti . Quo liante dicetur
eadem cit proportio primæ magnitudinis A , ad Ted
cundam B;quæ’eli proportio terrine C,ad quartatn D.

Similiterlî quatuor quantitates concedantur cane .
dem habere proportionem , coacedendum quoque
erit, quælibet’æque mulîi’plicia primæ,& tettiæ colla-
ta cû quibushbet zque m tiplicibus facundæ. 8e quar-
tz, habere defeâus, æqualitatis , au: excellas coudent
conditionem ,cum definitum, a; definitio debeant’

femper reciprocari . .

A. .6. É: :4: 36: 18.

B. 4. G: :23: 36: 8.
C. 3. F: la: 18:: 9.

. D. a.-H:a sa: 18: 4., ;
O

V1 1..

Magnitudines aurem candem rationem hac;
bentes , préportionales vocentur.

q Imagnitudinum A,B, 3.63de fit P"? midfi’
ad .B, quæ Cm1 D, me; magnum; nesprol’Om" l

cales discutai. a *
’ i ,, aux";



                                                                     

lŒ’ EVCLIDIS
"VIItp

Cum veto æque multiplex primæ magnîfu.
dinis excellent multiplicemfecundæ; At .

; multiplex tcrtiæ non excellent multipli-
. cem quaræ;tunc prima ad fecunadm ma-

ioremrationem habere dicetur, quam
’ tertia ad quartam .

N hac definitione Euclides declarat , quam condi-î
tionem habere debeant quatuor magnitudines,ita.

nt prima houent. ad lecundam maiorem proportio-
nem, quam tertia ad quartam, dicendo .l Si primæ,&
tertiæ fumpta fuerint æque multiplicia ; item lemn-
dæ, &quartæ alia arque-multiplient , deprehenlumq;
fuerit aliquando (licet non lemper , vt patet ex adie-
âa tabula). multiplex primat mains elle multipliai le-

. cundæ, at multiplex tertiæ mains non elle multiplici
quartz, led vel minus , vel æquale , dicetur maiorem
elle proportionem prime magnitudi’nis ad lecmdlm,
quam tertiæ ad quatrain .

O

A. Io. E: 2.0: 2°: 3o.
’ "13-. V 4.6: ta: 24: 28..

CÀ H6-. F: 12:11: 18, q

D. .3. H: a: la: au, -



                                                                     

I E L E M. V. 189i Qui: veroin adieéta tabulait: tarti: multiplication?
ne fumptis zquè multiplicibus prima: A, 8: tcrtiæ C;
hein fecundæ B, &quartæ C. inucntum cit multi-k

, plex prima: A 30 fuperarc multiplicem [ccundæ B 7.8
ut multiplex tertiæC 18 non (ripent: multipliant
quartz 2.1, diccndum erit maiorem habere rational!

rimam magnitudinem A ad fecnndam B, quam-hm;
a: terriez C ad quartaut D. ’3-

I X . -Proportio aurem in tribus tcrmim’s paucifiîù’

mis confiflit .
D,quod Euclides rationem nomina’t Interprem

proportioncm vacant; illud veto, quod nomme
proportionis ab ipfo Euclide appellatur,id ipfnm In-
terpretes patiner. Proportionalitatcm vocant,vt etiam
fupra monuimus . Qioniam vero omms proportio
habet terminum antcCedentem . 8: coniequemem ; 8:
cum proportionalitasjit rationum fimihtudo; neccfle
cit in omni pr0porcionalitate repenti , v: minimum,
trestcrminos, fi tuait proportionalitas continua Je
quatuor, fiiiicritdifcreca . I - ’

X.
Cam veto trcs magnitudines fucrint pro;

portionales; Prima ad tertiam duplicatam
rationem habcrc dicitur eius,quam habct
ad (ccundam : At cum quatuor ma gnitu-
dînes pr0portionalcs fuerint; Prima ad
quartam triplicatam ratiOnem habere di-
citur eius, quam habet ad fecundam; Et
fcmper cicinceps , yno amplius, quamdiu

proporno extitent . P



                                                                     

1,. z V c L 1 n I s ’
- R0 clarîori intelligentia huius definitlonis fait

P aducrccndum,quod fi funin: magnitudines A ,B, i
C,D,E,&c.conn,uuè proportionalcs, in vt eadem
fit prépomo A. ad B.quæ B, ad C; &C, ad D; 8: D,
ad E, proportio A, primç magnitudinis ad C, tertiam
magnitudmem dicctur duplicata eius proportionis.
quam habet A. prima magnitudo ad B, magnitudi-
mm lecundam :quoniam inter A, 8c C, duæ pro-
portiones reponuncur, quææquales (un: proportioni
A, ad B, vidclicct proportio A, ad B, 8l B, ad C, v:
propœrcaipro panic A, ad C, inter-capa: quodammo-
do proportionem A,ad B, du plicatam, idclt bis ordinc
poiitam . Infupcr ob candem rationem proiiortio pri-
ma magnitudims A, ad quatrain D,diccturvtrîplicata
eius proportionis, quam haha: A, ad B, &c. .

. Aliqui interpretes cxponunc banc dchnuionem di-
cendo, quad in pluribus quantitatibus proportiona -
libus prima ad terriam haha duplicatam rationaux
eius, quam baba ad facundam : quia illa iflius fil du-
pla; quod tamen falfilIimum cit . Quis’namque athr-
mabir in illis numeris commue proportionalibus 1.1.
5.1. proportionem zç.ad r. dupla-m elle proportionis
2.5. ad s. cum illa illius fit quintupla 5’

X I.
Homologæ , feu fimiles ration magnitudi.’

Des, dicuntur antccchntes quidem ante-
cedentibus , confcq’uentes vero confe-

’ quentibus. ï r
EVclides fupra definiuît , proportionalitatem elle

proportionum fimiliwdinem 5 nunc vcro expo-
nit. etiam terminas ,ieu quantitates dici fimilcs , vel
homologas. 00cc: enim amecedcntes magnitudincs

mid- "



                                                                     

E I. E M. V. 19:appellari homologas, feu fimilcs proportion: inter le,
nec non etiam confequcntcs . Si enim cil ptoportio
A, ad B, quæ C, ad D;dicctur quantiras A , Emilia
quantitatiC; 818, (imilis quantitati D. Cam enim
babcant fimlhtudmem proportionum , nacelle en:
arum, vtramq; magnitudmemantecedentem vtriqne
confequtnti eadem modo æqualemmaiorcm, vit-1mi-
norera cuiter: , vt in 6. defin. monuimus .

. X I I.Alterna ratio , cil fumptio antccedcntïs ad
antccedentcm , 8c confequentis ad con-f
fequentcm.

IN hoc loco Przceptor explicat leur modes arguà
mentandi in prOportionibus . Primusdicitur pro-

portio alternaqu permutata :îecundusnnuerla, feu
écontrario : Tertius , compofitio rationis , feu con-
îunéta pmportionalitas : Quartus , diuifio rationisgk
vcl diliunéta propomonalitas: Quintus , cooucrfio
rationis, fine tucrfa proportio nalitas; Scxtus demain.
cit propomo ex æqualitate, feu æqua proportio .

Quantum igitur ad primum dicit Euclidts , Alter.
na,ièu permutata proportio dt, cum pofitis quatuor
maguitudinibus proportionalibus A,B, (2,1), infatua:
candem elle proportioncm antecedentis A, ad ante-
cedentem C; quam habet coniequcns B, ad confe-
quentem D. Vnde Authores fic formant huiufmodi
argumentationem ;Si cit vt A, ad B, ita C, ad D,- igi-
tur permutando . (tu vncidim erit vt A ad C, itaB.ad
D. de veto hæc argumentatio lit bona ad PrOpof.
16. huius libn demonltratur , dummodo tamcn qua-
tuor magnitudints (in: nuldcrn gantais .

un.



                                                                     

un. EVCLIDIS
X Il I. aInuerfa ratio, efl fumptio confcquentis , ceu

antecedentis ,Aad antecedcntcm , velut ad A
confequentem . i

SI fuerint quatuor magnitudines’ promrtionales, I
A, B,C,D, hoc mode, vt A,ad B, ira C, ad D,

&infcramusita cflè confequtns B, ad antccedentem
A, vt confcqucnsl), ad aliud antecedens C; dicemor
argumentant ab inuerfa proportione . Anthores fic
fermant iliam argumentationem . V: cil A, ad B,ita
(Lad D: igitur connertcndo , vei é contrarie erit
quoque B, ad A, vt D, ad C. Qnam argumentatio-
nem bonam elle ad Corollar. Ptopofua. huius librî
olimdendum erit.

X I V.
Compofitio rationis, cit funiptio anteccden-

ris cum confcquente; cou vains , ad ipfam

confequentem. i i
h proportio A8. ’ad BC, quæ DE, ad EF; colli-
gaturque eam pante: elle pr0portioncm catins *

i A8, 8: BC, fimul , ad. B confequtnté BC, uamA -C babel: totum D3 , etE DE,& EF,compofitum,
* D ”-F - ad confequentem E F,-

. .   t dicetur huiufmodi argu-
mentatio compofitio ramonas, ex eo quad ex antece-
dème, & coulquente componatur alxud anteocdens.
flaque vertus rit liæc argumentatio . V: A8, ad EC.

.t ” tu



                                                                     

’ 7l”! E M. V.’ r93:la DEnd EF; ergo componendo erit vt AC. ad BC,’ A
in DE, ad EF. Bonitas huius argumentationis con.
firmatur in hoc libro Propol. 18.

I Quo argumentandi modo. addi Ponant ali j duo
uorum pumas dicitur compofitio rationis conu

Panna lido (culte: lumitur antecedens,8t eonlequenr,
vrvnaaqu: cum antecedente confératur , dicendo. Si
ell v: A3, ad BC, ita DE, ad EF; ergo elt main AC.
ex antecedentc , &œnfequente complu: ad ante-
eedtntem A8, vt ell: DF, pante: ex noteraient: , sa.
tonlequente conflua ,ad antecedentem DE. Quana
ar mentationem elfe validamfad Propof. I 8. huius.
li demonllrabimus 5 in qua hoc ditendi morio ni
.poterimus : Ergo pet «monument rations: con.

ucrlam, &c. , i *Alter polka modus dici autel! . compofitio ratio-
nisçontraria ,- quando niuiirura eadem magnitude.
antecedena retentir ad antecede mon , 82 coule nen-
tem, ceu ad vnam . Vtfi elt AB,ad BC, vt DE, ad
EF, laierimus compofitionem rationis contranam;
igitur erit vtAB. antccedens ad totaux au, in DE.
amenderas ad iplam DE; quod pariter ad Propol.18,*

huius ollendetnr . a
. i x. v, , V fiDiuifio rationîs, en fumptio excelfus, quo

. ancedens laperai: confequcntem , ad
ipfam confequentem. i » .

VErbî gram li dieatur , quæ proportio en rotins
’ ’ ABndCBieadem enrouas DE, ad FE agira.
crit&cxceflîls’-AC,( no antecedens conlequentem ..
fuperat) ad CBQ’coti e atrium; v: excellas DEMI
coulequentemFE. ln acatguinchtanone Authent-

N au



                                                                     

tu, [retrais], .ira-loquentlr: etgo diuidendo. &c. Hæcîillatio atten-
deada erit ad PropoLl7. huius lib. ï A V

v . - a . X V1. H H . AConnerlîorationis e11 fumpr’io antecedentîs

ad excelïum , quo anteccdens luperat ip-
Lfam confequentem . v ’ I
I. hoc modo argumentetur . Sicuti ellrtota magni.
tilde A3, ad CB,itatota DE. ad FE: lgltur in

i - etiam erit eadem. Ali, ad
A C B AC, excellait. , vta DE; ad
7---”-’"-- DF, dicemur pei- contrer. l
D « p il; lionem rationis argumenta.

------- al. Vnde Authores fic lo-
t quuntur , ergo pet conner-fionem rationis,&c. Qui modus argumentandi com

firmatur in Coroll. Propol. 19. huius libri . 1-?

X V Il.
Ex æqualîtate ratio ell, li plures duabus fini,
l ’ magnitudînes, 8: his aliæ multitudine paà

res, quæ binez, 8c in eadem rations fuman-
tur: cum vr in primîs magnitudinibus pri-
ma ad vltirnai’n, fic 8: in lecundia magni-

- tudibus prima ad vltimam lofe habuerit .
Ve! aliter . Sumptio extremorum per lub-

duétionçm, mediorum .l L   V
S Int plates magnitudinea duabua A. l3, (La? toti-
u v dem D; E, F, fintque, blaguât hum m eadem ra-
ticne,hocell: A ad B, vtl) .ad E, ,-8:. B ad C, v: E
and F. .Si.igitnr ,colligatur . promeut «me elle. Wh

a. .,



                                                                     

E L E M. r. 193portionem prima: magnitudinis A, ad tertiam C,qug
elt D, quart-æ ad F, [extamg

18 l dicerur huiulmodi argua,-
, mentandi forma ex æquo,liue ex æqualitate . in quai

1; v n, (cilice: extremz magnitu-
* dines lubduétis medijs col-

3 ligumur habere vnam,ean-
6 demque proportionem in-

4 ter le.
Quoniam veto duobus

modis licet ex æqualitate
A B c D t la arguete,videlicet ordinate

. procedendo , vel ordinemperturbando, Euclides duabus lequentibus definitio-
. nibus exponit quid litordmata ,8: quid perturbata

proportio . K

g

X V I I I n
Ordinara proportio ell: , cum fuerit , quem;

admodum antecedens ad confcquentem,
ira antecedens ad confequentem : fuerit
etiam , vt.confcqucns ad aliud quidpiam,
ira confequens ad aliud quidpiam .

I fuerit A, ad B, v: D,ad E; rurfufque vt B, con-
leqaens ad aliud quidpiam,nempe ad C,ita co n.

fequens E, ad aliud quid piam nempe ad F; dicetur ta-
ns Proportioordinata; quia idem ordo tam in primis,
quam lecundls magnitudinibus fcruatur. Huiufmodli
îrgïlëcintatlo demonllratur ad Frapofitionem imbu:

us l r .

a mais ’



                                                                     

na l 5701.1013
XIX.

Perturbata aurem proportîo et! , cum tribus  
Ecfitîis magnitudinibus, a: alij.s ,u que: fiat

Î . is multitudinc parcssvt in prpms quidem
magnitudmibus fi: habet antcccdens ad
confequentem, ita in [ce undis magnitudin
nibus antcccdcns ad confeqüentem: Vt

9, autemin primis maguitudinibus confe-

SIG: quemadmaum A, ad a. in E, ad F; chiade

quem ad aliud quidpiam, fic in facundis
magnitudiqibus aliud quidpîam ad (une;

Cedentcm. *

v: in primis magnitudinibus B, conlequcns adC,
aliqd quidpiam,nta in feeundis magnitudimbus aliud
wigwam D.ad ameccdemcm Estunc huiufmodlpro-
porno nuncupabitur perturbas, çx eo quad non

Il
fcruetur idem ordo in ma-

n. gnitudinum proportioni-
bus. flanc dl: optimum
ugumcntationemin Pro-

5 î pofitionc 2:. huius,- Mari

g demonflratur. Aduemn-4. dam amen en , propor-
tionnent un: ordimum,

4 quam perturbntam extre-
L -morum rtandem Papot-

  tlonem cmper m erre exD E F æquahmcgctiam (Malus;
quam tresmagnitudincs proponanrur , v: ex Propok’
u. 3.2.3; hulnsIhbri fic: wamfcltum .

. In



                                                                     

  rzsuwa" * 67;
.ln Œinto Elemcnto;

N 2mm: Euclidis libre analogineupmparÀ  
  flancs examinanmr in communi quidem, palu
[Menus chcendendo ad milan: deteïnu’nlamn

quantitatcm . ’
Si En: quotcunque maguîtudînes  quorcunl

que magnitudinum æqualium plancton
fingulç fingularum,çquemultiplîccssquam

multiplex vnius cit vna maguitudo, tan)
’ multiplices cran: 8: omnes omnium.  

magnitudinum 5.8: Barque multiplias .Dicb m:-

.   gnitndincs AB, CD, (in

SI En:quotcunq;magfiîtudinesAB, CD, rotidedi 

A" G H B mul,tameffc muldplices’
I magnitudinum E, F, fi-

E , mal, quam cl! multiplex
I I - I AB,iphus E, vel CD,c 1 , K D ipfius F. Probat..Cn.m

’ enim AB,CD,’fintæghe
F » multi lices ipfnrnm E,

&F, 1A8 .dinidamr in
il n   v magnitudinesAG.GE-1pHBJpfi E,z un!es,eti:m CD,in magnitudincsC-I. -

1K. KD,ipfi ,2qualesvdiuidctur 5 emncque magm-
tndincs CI, IK,KD,çomnmcto,quot fun: magana-n.

’ u N 5 dures



                                                                     

19.3; E ne L’l B I 8’»
dînes AG,GH.HB, quia tam multiplex en: AB,iplîus
E, qua multiplex cit CD,.ipfius l-: Quoniain ve- A
to A63 l E, æqualesTunt inter le , li iphs addantur
æquales CI, 8: F, [par z. prô’.] crane AG,CI , fimul
squalesiplis 15,8: P, limai. Eodem mode «un!
8; 1K, fimul æquales iplis E, sa F, limai; Nec noix
etiam 118,8: KD, fimul npfis E, & F, fimul æquales
criant. Œotiesigitur E,in A8, vel F, in CD, con-
tinetur,toties etiam E, F, fitnul in A8, CD, lima!
eomprehenduntur :Idcoque quam multi plcx elt A8,
ipfius En m (un: Multiphçgs AS, un), fimul ipfa-
mm E,& , limul, v: confia ex mais m 2.. defin.hu-

lus lib:i..Ogare li (in: quôlcunquc magnitudines,
Eotâunque magnitudiuum,&c. Quod crac deman-

an un . ’
SCH-40LIVM. r.Hz: propofitio inquaCunque proportione ad pio-

pol. a. huiuslibri demonfiratnr; nempe tain in pro-
portion: rationall, quam irrationali .

PROPOS. z. THEOR. 2.
si prima feeundæ æquc fucrint multiplex,
.. àtquc tertia quartæsfueritautem,& nin-
-, ta fccundœ æque multiplex arque exta.
quarrgerit 85 compofitaiprimra cum quin-
.i ta, feeundæ æqucimultiplcx , atque tel-ria
, cum fexta,quarcœ.

S t primaîmagnituclo A8, tain multiplex leeundz
C, quam cllmulti’plex tertia DE, quartz Brut-nr

[tu ummultiplex fitâuinta BG; lecundæ C, quam".
’multiplexefi [exu- E iptius - quartz F. Dico wifi

. man



                                                                     

w 1 EL’EM. .7. i935clam NE, vna ’cum quint: .BG, compofitam ,tani
multiplicem elle lecundæ’ C, quam multiplexelt terc
tu l)l:,v na’tum lextapEl-l,compofita,vipfius quarte F:

Prob. Cam enim AB,DE, (in: æque multiplicesîp-i
’ r ’ - fatum C,& F;erunt in A8;
A r ’ i ïB -- - tot magnitudines æquales’

ipli C, quot lum in DE,ch, l - 4æqualeslipli P; ’Eadem tan-4
» 4 t . r tionc erunt &in BG, toË
. H ’ i H magnitudines-æquales i

D i E-- C, quot luntin EH. aga:-
ipv lesipfi F. Siigitur æquali-

. bus multitâdinibus A 8.,” l "l " DE.addantui çquales mul.’
fitudinés BG’,EH,toties tomprehendetur C, in AG.
quoties F,in DH. ldeoque’tam multiplex erit A8.
prima compofita èum uninta 8G, ipfius feeundæ (En

uam multiplex cit D ,tertia compolitn eumfextal
H, lpfilus quartz F. Si icaque pâme faundælæqfiç

filent multiplex; &c. Qu’il «in ollendendumg

fis [on o L51 v;MÏ, i
1*

o

ï me (otûm”;5àritet coneluditur ab Euçlide..iu ont,
ni genere propottionis ad propol. Àqt’llllllls hbri.

.4; PRQQilPD S. 3; "THEOR.. 3. 1
Si fit prima .l’ecuudæ æqucnulltiplexmtqücî
«alterna quartæâfumamuràutmœquemulga
3 zigues-punk, a: tartinai. En: sa; aequôfi
.fwnptêrusn maque vietiùfqus’æaîgâmulr LI

E »tièlex,.alteraquidem canadas. .. 337.343.
J héliozqmæçl-ç .. q - a. f tularnuiüe il; au

un N 4 51:

tv . .L-



                                                                     

and EKCI’ID-ItI: prime magnltu do A,tam multiplex (emmi: B;
k quam multiplex en tertia C. quarta: D. firman.
tu: ne E,& F.æquemultiplieesiplarum A, a: C, E.
qui em ipfius A, a: F, ipfiuz C. Dico ex æquotam’
multiplicemefle E, lplîus B.fecundæ,quammultlplex
en F, ipfius D,,quartæ . Probatui’ . Cam enim E, k
É. fine æquemultipliees ipfarum’ me: Cgfi’diittibuan-

tu: E. a: F. in magnitudines ipfis A, 8e C adam:
V . p vei-gnan EG, H, HI,.1 . v î une. ipli A58: FKJCL,M u ,àqualesipfi CgErût

’ i . tu: partes in E, æqualee
lpfi A, quoe (une in F,

a.

H l l 1 squales ipli C. coulant
. veto .EG. FKSËqualœ

l . (une ipfic A. 8e C; (un:p n aurem A, 8: C, eguemul.
G x 4 ., p tipllees l fatum 3.811).
,, ex byl , fi :Ierunt 8:l " EG, FK, earundem 8,0.

x æquemultipliees. Quo-
i . a alain igitur E6, prima

A B F C magnitudotam cl! mul-
L a w t , tiplex inonda B,quame! multiplex "4, tartît, ipfius quartz D: Item 6H.
quinte tain multiplex en: eiuldem (emmi: B. quam
multiplex KL, (une: eiulelem quai-est). au: [pu z.
gainas: Efigeompofita ex Mande quint: tain mule
efflux feeundæ B,- quam cl! multiplex. FL; malpolies
en tanna fente, influe une: D; Ruth: cum: fic
minima un! multi .x «and: B un multiplex
en terri: FL, quarts . y: iam denim ratum cil; lit
entera a: H1, quint: un: multiplex faraud: 5,11m!!!
eltLMJeml multiplex-"iman (mon; D: [paf
«me: El, comporta ex prima, acquitte: «un glu-

: 3, I. P .



                                                                     

B 1 8 Il. * 7-. l ’ se:
plèxleüiude B,quam cit FM, comprime ex catisse .
leur: ipfius que": D. Eademflue enraie , fi plus
fuerint partesiu ipfis E, 8e F; tetgo prima lecundæ
«que fit multiplex , arque terri: quartz. 8re. Quod
olimdendum eut. u . .

1 S C H O L I V M J i. ’ Hue theorema non folum in magnitudlnibus que?
multiplieibus. led etiam in omnibus proportiombus
ofiendetut ad Propot. n. huius lib. i

PROPOS. 4. THEOR. 4.x;
Si prima ad recundam candem habuerir rai
. A. tionem,& tertia ad quartanitEriam acque-
. multiplices primæ, 8: tertiæ, ad æq’ueàiulj-

tipliccs (exonda: , 8: quartas , iuxta quam-
uis multiplicationem , eaudem habebuut
rariOnem, fi pro vt inter le refpondentJt;

fumptœ fuerint . ’
It proportio And B,quæC, ad D, lumanturquls
mira: A,& terri: C, æquemultipllees E , 8: 1;

Item feeundæ B, acquitta D, que multiplices G. En 4
l H, lutta qunmuis multiplientlonem : fine enim E, F.

V que multiplicesluntiçiarum A, C, lieu: G, H, ipp
fatum B,D, liue non . is politi: confia: en clef. 6;.
huius libri, li E, deficit à G, etiam F, defieit [ab H; 8e
fi E, agnelle ellipfi G, etiam linguale!!! elle iplî H;
ë: filmique li E, excedit G, etiun , CXCCdCfC Hallo-

um non ellet eadem pro rtio A, ad B, que C. ad
ï),contra (up olîtum . ’eo lem multi lici: prlm
a: tertiznon fglumvua defitere à mult puclbu: e»
ennui, a: quartager: une mon): elle. ou: me ex-

a.



                                                                     

je: 2701117119 U.redue, Wdiqlmus, led candem quoque ptomrtièb
lient habere loterie, nimirum in elle E, multiplex
’- ’ . primæIA, ladG, multipliant

feeundzB, v: F, multiple:
tertiæ C, ad H, multiplich

natta; D,Hoc cil fi rurfus,E,
l atu’atuç prima magnitudogG,
veto ficunda; F, tertia,& H,
quarta: fuma marque iplarum

Il l l; -EnBæquemultiplieuqualiae
V L cunque; ltemiplarumG,H,

D H M
l j l p

alirquæcunque etiam æque
multiplicla 3 Multiplicia- lplï-
.tum; E, F,-â multiplicibus ip-
l’arum G, H, vel vna deficere.
velvnà æqualia elle , vei vus
excedere , prout vult defin. 6.

1 l l

l il l .. Rurfuscapiantur 1K, ipl’auum
,L p I E, F, æquo: muitiplices ; nec

m i non etiam L, M,æque multi-
plicesipfarum G,H.Quoniam

igitur tain multiplex en E, prima ipfius A , remuai;
nuant F,tertia ipfius C,quartæ ; fumpt’æque fun: 1,8:
K, æque multipliees iplarurn E, F, primæ , ac ternît:
[per 3. quin.] liront ex æquo I, K, zque multipliées.
ipfarum A,(.”, feeundæ,& quartz. Endem prorfus
ratione durit L, M, iplarum B. D, æquemultiplices:
Engin: ponitur proportio A,primæ ad B,lecundam,
’quæ C, tertiæ ad D, quartam; ollenfeque (un: I, K,
"cque multiplias primæ, atterri: A, C; item MM,
figue multi pliees fecundæ, 3: quarta: B,D, [pet 6. de]?
faim] fit un I, multiplex prima: deficit ab L, multi-’
plia feeundæ, etiam K, multiplex tertiæ nec’ellirio
déridât ab M ,’ multi plitilquartæ: 8: li Il, zqualis en
596 L, «un K,neceflitio.gfit mais ipfi M; a: "du

-’ muta



                                                                     

l

e ELEM. V,* au;’mum li I,exceditipfum L, etiam K, necellario ipfamv
Mexcedere debeat : Idenfque ollendetut in quibui- -
conque æque multiplicibus magnitudinum la, a: F5.
nec non magnitudi umG, l8: H,- quia lemper hac
æquemultiplicia,qiilzcunque fint, [pas qum.] æquo» I
multiplicia quoquelerunt magnitudinum A, C, 8e
B D. Itaque cum 1,8: K,fint æquemultiplices primz
Ea& tertio: F,- Item L, a: M, æquemultiplices lecun-
du: G, 8e quartœ H, olteniumque lit , li I, multiplex

optima: minor fuerit, quam L, multiplex lecundæ.
I multiplicem tertio: K, minorem quoque elle ,quam;

M, multiplicem quartz, li æqualis,æqualis; li minot,
minon-arque hoc totum eontingere in quacunque
multiplicatione: [per.6.defi quina.) erit v: E, prima
ad G, lecundam, ita F,tertia ad H,quartam . Si igna-
tur prima ad fecundam eandem’ habuerit ratiouem,

Sec. Quod erat demonltrandum . 1

COROLLARIVM. gEx modo diâis facile demonllrabitur Inuerla ra-
üo,quam Euclides def. igrexplicauitghoc cil, li qua-
tuor maguitudines luerint proportionales , calcium 6
contra, leu inuerfa ratione proportionales en; . Si:
enim A, ad B, vt C, ad D. Dico elle connectendo,

, v: B, ad A, in D, ad C. Sumptisenim 11,8: F, aque-
maltiplicibus ipfarum A, prima, &C,tertiæ; Item
G, H,æquemultiplicibus B,fecundæ, 8e D, quartz:
quouiam’ex eo,quod A, prima ad B,lecundam le ha- 4
bec v: G,certia ad D, quartant , [par 34mn] truell-
lario fequitut li E. multiplex prima: miner filerit qui
G, multiplex feeuudæ, vei 4æqualis, vei maior’ ,etiam
Einultiplicem renia minorent elle, vei æqualcm, V61
matent, quam H, multiplieem quarta :. quo [tan te
perlplcuumell fi écomrario G, maior fuerit quam E,
"enquilla, vei minot ,etiam H, maiorem. ure , n!

: . 4 ’ æqua-e



                                                                     

me E V C l 1 D ’1 S -analemnel minorera ,quam F, leeunclum’ quam)
cunque multiplicationem lumpta iuerint hæc æque
multiplicia. Sienim vtraqueE, F, minot cit, quam
maque G, H, erit ê contra vtraque G, H, maior
quam vtraque E.,F, &c. [taque quoniam primæ 8,8:
tertio: D, lumpta lum æque multiplicia (5,14; item le.
and: A, a: quartz C, æquemultiplicin E, F; clien-
fum ne en G,H, vel vna circuler: E,F,vel vna aqua-
lia e, vei vu: deficere,fecundum quamcunque mul- ’
tiplieationem ta multiplitia fumantur; [pet 6. de]; o
gamin] erit B, prima MA, lecundam , vt D, tertio
ad C, quartam . Quod en: demoollrandum .

. PROPOS. 5. THEOR. 5. .
Si ma irudo magnitudinis çque fuerit mul-
l Irip ex , arque ablara ablette a Etiam’reli-I;

qua reliquæ ira multiplex erit , vt tota tu.

nus . . * i1T3 multiplex lit rota A13, totius CD, vt en multi.
. plex ablatalAE, ablatæ CF. "Dico reliquam .EB,
ha elle multiplicem reliquæ FD,6t ell tota AB, totius»
(.D. Probatur. Ponatur enim E8, in multiplex cu-

iulpiam magnitudinis , vî-

A E B delicet ipliusGC,vt efi A8,
, - . - multiplex ipliusc (12;, négo-

ta A13, rotins l . o.
G-c I F-D i niant ignur Aï, E3, æque

multiplias lune ipfarunt
CF, Gcslper t. quinJerit rota AB, totius CF, in"
multiplex," AE, iplius CF, hoc cit omnesomnium.’
vt vno vnius: Sed tam multiplex etiam punit-r A8,
Spliu! CD, am el’l multiplex AE, lplius CF. Igltuc
A8, tain multiplex ipfiua CF, quem multjgllîexefiï

- a ne



                                                                     

l " E L E M. V. melins CD;atque id circo [per 6. prou æquales (une
F, CD, ablata laitur commuai CF, zquales tenu.

nebunt GC,?D. Tarn multiplex igïtut en: EB , ip-
lius FD, quam multiplex ell iplius GC, Sed in mul-
tiplex polît: fait E3, ipliue GC , et AE,iplius CF,
hocell vttota A8 , totius CD. Œate tain multi.
pie: ell: relique EB, reliquz FD,quam elt rota A8,
totiusCD. Sigmagnitudo ergo magnitudims que
fieri: multiplex,&e.Quod en: demonltrandum.

SCHOLIVM.
Haie propolitio rainette demonllrabitur Propof.

19. in qua magnitudines cuiufeumque proportionià
exhibeutura

PROPOS. 6. THEOR. 6.
Si duc; magnitudincs duarum magnitudinum

I fin: æquemultiplices,& quædam dem-aéro:
’ (in: earumdcm saque multiplices , 8c reli-
’ quæ eildem au: æqualcs fun: , au: æquo

ipfarum multiplices . ,
Int magnitudiles A8, CD, arque multiplia: une -
. cum E, Fgôedernâæ AG,CH, earumdem,E,P,

» ’ 4 squat multipllœsDico

A G r B reliques 08, HD. au:- * "-- ’-- ’ elle æquales eildem E;

E --- Eau: certe earumdem. i , - æque multiplices.Prob.
I C H D Cuin enim A3 , litl-L” -’l-’- multiplex iplius 132,8?

E.- ’ ablate quoque AG,eiuf-
dem



                                                                     

108 31701. ID 13’leur E, multiplex un: relique GB , vei tqualis ipli
E, vei eius multiplex : alias inæqualrs , vei non mul-
tiplex magnitude addita multipllci comportent mul-
tiplicem, uod cil abfurdum . Sir igitar primum GB,
æqualisip E . Dico etiam HD,ipli F,elle œqaalem.
Porratar enim Cl, .æqutlis ipfi F. Qui: enim prima
A6, tarir cit multiplex lecunrlæ E, quam terri: CH,
multiplex cil; quarta: F,- & quint: GB, æqualis eli le-

, (and: E, fient CI, lexta æqaalrs elt quarte F; [pet
z.quirr.] Errt A , prima cum quinto ira multiplex
lecundæ E,vt Hi, tertio cum lexta multiplex ell quar-
tz F;Atqu1CD,ipfius F,erat quoque tain multiplex,
quam AB,multiplexell ipfius E. Æque multiplices
igitur (anti-li, CD,iplius F. ldeoque [pu 6.pron.]
zqualesinter le. Quare dempta commuai CH. te-
manebunt CI, HD,æquales. Cam igitur Cl , pofita
lit æqualis ipfi F; erit quoque HD, eidein F,æqualis.
Quod cil propolitum .

Sir deimle GB, multiplex iplius E. Dico ita quo-
que elle HD, multipliant iplius F. Polita namque
Cl, ira multiplici iplius F, vt cil: multiplex GB , ipfius
E; [par a.qrmr.] erit vt prias A8, ira multiplex ip-
lius E, vt elt multiplex HI, iplius l; quare iterumEper
64mm] æquales erant HL CD, arque adeo dernpta
commuai CH, reliqu: etiam CI, HD,æqaales erunt:
Set] (.1. cil ita multiplex ipfi us F, et cil: GB, ipfius E,
ex hypothefi . [gaur a: Hl), tara multiplex erit ipfiue
.13, quam GB, ipfius E;qaod cit propolitum. Si igl-
eur du: magnitadines dilatant magnitudinum frai:
squat multiplices, 8re. Quod ollendendum erit ,

iscnorrvm
Hue pariter ollendetut Propol’, la. in ornai genet:

proportionis. » me



                                                                     

ilLEM; r. au;
À PROPOS. 7. THEOR.- .7. » ..

Acquales ad tandem, candeur habent ra;-
k . rionem : &leqdem ad æquales.

Intduz maguitudines, A, il, inter le aquicole
terris gazais C. Dico A, 8e B. habere tandem

proportionna ad C. Itemque viciflim C, ad iplas A,
. 8e B, tandem quoqriè

D El l ’- proportionem- habere.
----’ Prob. Sumantur enim

A , B 7 , . D, E, æqaemultiplicee
-.. a ipfarum æqualrum A,-’ ’ C a 1.8,. [per 6.pron.]«emnth
I k . . que D,E, æquales inter’ fil, , I le. Capiatar denuo F,
i m w .. , vrcunque multiplex ip,
, ’ fias C. mohiam’ igl-tur D,E.z arleslunt fit, vt nuque, vei maior-fie
quam F, ve zqualis,,vel, maioryiuxte’ quamcunque
multiplicationem et multiplicia lamaneur. Quare
tumuli, æquemultiplices prima: A, 8e tertiæ B,mi-
notes-fiat ipla, F, multiplici feeundæ, de IquartæC,
gent enim C, inltar duram magnitudiuuta) riel ardue.
es, vel maiores, [par 6.defqrrr’nri.] erit ca proportio

primæ, A, ad C, lecundam, que: gatlæB, ,ad’eandeat

,quartam. V- .ra Bodem modo ollendemas En! minorera en:
vtraquchÆ, vei. vtrique æqualem, vei maioremilgi-
tar- cumF, multiplex printaner: ter-riz C, me deficiat
à D, 8e E,læqnemultiplicibus- feeundæ A, étayait?
13.; [Cl me. actualisai maior, Epçrâ. de!) quiMQJflIG

quoqueeg topomo prime C, adieciinrlamtôi aux
terri: C, a. -, guartm»,B;qgod,eil nommant a, 995;:

. i aurem



                                                                     

4.- E’V C L I D I 6’
k Intem breuiusoflendihæc fecunda par: perCoroll.

ç Prçpof. Eiinucfla l’adage. Cam enim nm tu
  diminua efle A, ad Cm 8nd (2, en: connurent»

aux, vtC, ad B. Æquales ergo ad candcm.eanâ
dem tubent rational: 518: eadem ad squales . QùOd
tu: demonfitandum .

PROPOS. .8. THEOR. 8..
Inæqualium magnitudinum maior adam»
. dem..maiorem rationem baba, quam mi-

ner z Et eadem ad minorera maiorem ra-
tioncm habet, quam ad maiorem .

[ne inæquales magnitudines A8, maior, a: C, ml;
not.tertia aurem quæhbet D. Dico firopdrtio.

  ’   ncm A8, ad D, maiorem
H ’ G F elle pro anion: C, ad

m’   *- tandem . Etècouucr.
C ’ A  E 8 tf0 maiorem efl-propoh’

fifi tionem D, ad minorentD , ° C, quam ad A8, maio-
  (un. Prob. Intelligzturl

I L K enim in maiore magmas,........ ....---- . dine ABanagmtudo AIE,
æqunlis minoriC, fitque ;

Mimi: 83. Deinde marie 1:8.AE, æqualxtet mule
tiphccntur hac lege,yt G , multiplex ipûus E3. rua-n L
la: quidem fit quam D; At HG,multiplcx Ipfius A5,
non fit minorkeadem D; (cd vei æqualis. vei maior;

miam igjtur due F6, 6H, aqaemnluplices (un:
fluctua! BE, EAg; r I.quillti.]erit a: ton PH, in
multiplex tatin: 5o , v: HG, ipfiuc AE, hoc dl C.
cum annales, (in: pâme C, 82 AE; Capiauu quoque
M39: D,- gnukipkx Hi. quamx’çmç maior Gaëtan:



                                                                     

E l l M. V. sa,HG. Abfcifa ergo LK, quæ: ualis fît lpfi D, non
en: IL, mater quam HG, (aha K, non cflct multin-
plcxlpllus D.prox1me maioqunam HG ; [cd &IL.
maiorquoque elle: quam HG. Quod fi 1K, dupla

I fic iplius D. perfpicuum en IL. non eflc maiorem
uâ HG. cum HG,pofita 6: miner nô quam D, hoc

cit quam LK,) a: zdcxrco HG en: vcl æqualis ipli 1L,
’vel maior. Et quia K3, maior dt polira quam D;
LK. veto æquahs eidem D; en! quoque FG, maior
quam LK.’ (lum crgo HG, non mmor fit quam Hi,
n demonfimum en, fed val zquahs, vei maior; cri:
ton l-H, mac: quam 1K. [taque cum PH, HG, fin:
coluemuluphces pnm: A8, tcttiæ C; «que K, mul-
tipkx ipiius D.(quæ ad mita en Iecundæ, 8: quærtæ:)
fit aucun PH. multiplex’pnmæ maior quam 1K,mul-
(une: (ecundæ: a: HG, multiplex rem: non fit ma-
or quam 1K. multiplex quartz, lmmo miner ex bye

theln (lumpta enim cit 1K,muhplcx Ipfius D, ma-
ior quam HG )ent [par 8.4efiquinti.) manet propor-
tio Puma AB,ad D, feeundam,quam C, mais: and D.

quarçam . ’ a .(Ennui!) me: é centurie 1K, multiplex puma: D,
(ponatur k mm nunc I), puma, ac renia ;C, (manda;
8: A B,quarta) muer cit quam HG, multnplex lacun-
dæ C; A: 1K. mwflplex temæ D, maior non en
quam PH, multiplex quart: A8, mima miner ,cum
EH, maior fit, quam 1K. v: oltcnlum au :[ptr 8.defi
quintiJeric maior proportio D. prtmæ ad C ,lÎecun-
dam. quam D,teruæ ad AB,quartam; quod Fuir pro-
pofitum . Inæqualinm ngatur magnitudinum maior -
84 «1146m. &C. Quod cm oltcndcndum . .

o I trac;



                                                                     

35°; EÏVClIDIS
PROPOS. r 9. THEOR. 9;

Qllæ ad candem, candem habcnt rarionémh
’ ,’ æquales funt inter f6 : Et ad quas eadem

candem habet rationem; hæ quoque inter
’ f6 (nm æqualcs . " ’ v

Abcant primum A. 8: B, eandem 1atîonem ad
C. Dico 15,8: B.efle inter (c æqnales St: enim,

fi fieri potclt , altera , nempe A, maaor, &- B.minor;
cingla" [par 8.quin.] maior proportio maioris And
C,-quam minons 8. ad tandem C; quod citcontra

. fuppolitun . Non ergo Inæquales lum
A,& B.fed æqualcs. Habcat deindc C,
candcm propomonemad A. de B. Dico
rurfus A, 8: B, :er squales. Nam , (i al.
tera, ncmpc A, effet maior, 8:8, minot;

C B ([pcr 8.quinti] habere: C, ad B.- mina-o
. remmmorem proportioncm . quam ad

A, maiorem , quod pariter effet contra
hypothefim. Non igitur maior en: A, quam B,led
zqualis. Quæ igitur ad eandcm , candcm habcm

. rationcm, &c. ngd fait demonltrandum . ,

PRGPO S. Io. THEOR. Io.
Ad candcm magnitudinem rationem habenf’

tium , quæ maiorem rationcm habet, il]; .
maior cft: Ad quam aurem eadem mail): a
rem rationem habet, illa minot eth-

Abcatîn primis A, ad C, maiorem proportion?
; 11cm, quam B,ad candcm (.2Y Dico Amanacng

- .. I 1 o c



                                                                     

É’L’ÏE M; ’Z 1’." au!
ifleqnam BaProb. Si enrm,A,foàt ipfi B, æqnalisfi
[pel- 7. qui.) haberene A,& B,èandem proportionerm

* ad C59 aurem A, mina? effet quam B,
. Jper»8.qumti.] habere-t -B,maror ad C ,

a V . &’ proportionem maiorem,quam A, minot?
r - r ad eandem C, quod elt contragluppofi-

. * v cum. Noneltcrgrtur A,æquah.s,vel.mi-r
nor quamBJedmaior. Habeat . l’écran-v

doc, ad B, maronna propomonem,
- C quam ad A.*Drco pante: B. mtnorcm’

’ A r eflc quam A. Non enim zqduahs mus.
l - ipfi Agalioquifper 7quimi] haberecüa

eandemproportionemad A,- 82 B ,rquod en: contra
hypocheüm. Nequeysro. B, maior. me quam Malin
[330 8(quinti] haberetC. adonnera): A, maiorem
proportionem? quam ad B, maiorem 5 quod magis cl!
contra (oppohwm. Mrnor rgatur et! B, quam A.
Quod et! propoliturn.’ Ad candemïergo magmtudi-q
ncm ramonera: habentium. &c.’Quod en: demonà

Rrandum. - 7 T - ï 4 ’
HPROIPOHS. u. .TÏLIEOR. n.

cidem (une eœdcm mais , 8c inter f:
(une eœdem .

Int pro-’

’ portiones
.5- 4, v 13-... Cf":- . And B,&C,
V. ! I v: .1 Ï I 8d D: eædflg"3*"? r’ ,13-" 1’ ”D--’ V a proportion!

j .;x adF.Dx.co&’v. . a I L M. L ’-5 r: la". PÎ°P°nJ9m9

34---- . A.ad B,ç:C.in)» eafdemefleinter [e (eè’rindu’mldefinïômm: en: *

a; d a. (um-



                                                                     

au» Il V C I. I D I S .lampés æquemultiplicxbus. [arum A,C; item æquo-t
numplrcibusipfarum BD,femper côtingere,vt malu-
phces ipfarum A.C, a mulnplicrbus Iplarum B,D,vel

’ vna deficiant, vel vna œquales tint, vel un excadanr.
Suman ur emm ad omnes antecedentes A,C,E,æque-
multiplias quæcun ne G, H, ha: ad omnes cdnfe.
queutes 3,1). F, a la: quæcunque æquemultrphces
K,L,M. Quoniam igitur pomtureflè A. puma ad B.
feeuodam. vt E. cerna ad l3. quartant, fit v: h G,mul-
dplex prime dehciat a Kt multiplier lecundæ , deh-
ciat quoque I.multiplex terme ab M,mulnphei quar.
a: (à squalismqualrs: limaior, maior: Sed (vteo-
dem modo ollendeturjfil, mxnor cl! , quam M, vei
:qualis, vel maior, ellquoque H, mince , vel aqua-
hs. vel maior quam L. propterea quad paumu- eflë
E. prima ad F. fecundam, v: C.tertra ad D.quartam.
Quare fi G, multiplex puma: A, deficrt à K, merlu-
pue: lecundæ B. deficlet quoque H, multiple: cerna
C,ab L,mult’lpliee quartz D. Etfi G, æquahs dt.
vei maior, quam K, etiam H, aqualis erit,,vel maior,-
quam L. ldemque oltendetur accidere in quibulcun-
que un: æquemultiplielbus . Quare [pet 6. de];
98m.] erit A, prima ad B,feeundam, vt C, tertla a1
D, quartam . Quæigrtur eldem (une eçJem ramones,
a: inter [e [unteædem . de en: ottendendum .

PROPOS, u. THEOR. n."
Si fuerint quotCunq;magnîtudincs propor4
.lçîonales:quemadmodum fe habuerit ma.
u Vantccedenriumad vnam confequentium,
ï ira fe habebunt omnes anteccdentcs ac!

omnes’cbnfcqucntcsg - la.



                                                                     

. z z a M; 7.7 a; aunod Euclide: in Propof .1. huius libfl de muni.
plàei proportion: .demonfirauit , oltendrt hic de

ornai genet: proportionis etiam irrationalis . sin: et. ,

. . p go quotcùque mi-- G k I H gnitudines, A.B,B,
ri - A ÏF,C,D, proportiô.
.. a I I 354d F,&C,ada n i ... - . l . DicoyteflïnlB * a P ’D antecedentifu’m ad

. vnam con equen-

K M L tium,nimirum A.F” * ’ "i V W ad B,ira effe omnes
intendantes A, E. C, firniilfad omnes confeqüentea
B. F, D, fimul. Probat, Sumptis eniin (3,1, H. æquo-
anulriphcibusanrecedemium ; 81 K, M. L. minaude
tiplicibus confequentium; (par r. quim] «automnes
(3.1554, fimul omnium A. E, C, fimul ira multipli-
(5in ma vnius, trempe vt , ipfius A; &omfies K,M,
Il,lirnulomnium B, F, D, mu! in multiplices, v:
ma vnius, mmirumve K, ipfius B. QIoniam vero

onitur efle A, prima ad B. facundam, vt liarda ad
, gamma vt E. prima ad F, facundam, ira Catch

na ad D, quartamftptr 6. ’defi gain.) fit ve fi G, mul-
tiplei prima; A, dehejt a K, multiplan fecund: B,de-
6cm quoque I, multipîex terri: E,,ab M, multiplid

,quartc F, 8e H, ab L,- Et fi G,cqualis en ipfivx ne!
maior, adonis quoque fit l, ipfi M, 8: H; ipfi La "L
maior. chptoindefi G, miner en ne! æqualia 9- "1
maior , quam K, a: omries G. LH, fimul ’, omnibus
XaMaL,minores fini, velaqualéa. vei maiorcs . Quor-
Clrtll’Per 6.dchum. Jeu n A, prima ad B, femndan’k
le: MEC. tenia ad B,F.D,rquartam. Si haquefiat
.quotcunque magnitndines proportionaksylkc. Quai
matdcmonftranduâî "a . 4 . a i .



                                                                     

au a! c a par:
PROPOS. 13. THEOR. 13: il
Siprirna ad feeun’dam 1ean’dem habùcrît’ra’:

L: optionem ,quam tcrtia ad quarram; terris.
veto ad quartamvmaiorem rationem- haa

9’ .buerit, quam quinta,ad &xtam: :Primaa
quoque ad fecundam maiorem ratiOnem
, nihabebir,qqam quinte). adetham. *” ï

a1 ’ . - ’ I y .. 1. ., le A, prima ad B, feeundam "Cnertia ad Dinar.
moufle aurem propbruo tertiæ ,adoiiîr’t’a’rnD;

- 1: in amitotguamquiaor G a I -. f ,H i Cadi» adJexçarq
Î . p . , , , DIC0& proportion
3 -l--h --- y f -H--d . A hem A, ad... ,- . E w ; - B, (ecundamrlcfle
a? H-I-II. a . * --- mafioçemè«1.32.. F . D 1 .**quëmæafiæ?fçk?ii
pnyx l, r n. M- . lecundnm dehgi’
1.. «r v. I w- 4 1 .tionemIB, home
- ,iumptis agami-1h:PVÎÜ 4;.:i,”’ :,-,-rr,., I V

ddicibus ipfatnmî:B,F,qonçingere pofiewt multiple;
flâna-A,exeedatmlnpliçm,feeundæ B; at multi.
plaxi tèniaeE; non;;excedatt; muhiplicem qnartæ F,
Mmiaçniœ (3,11. I, arquemnltiplieibus anteeeden,
Mafia-16L. M. ,zquemultiplicibns confeqnenuum,
hum lia A. prima ad B. facondam, v: C. teilla ad 4D.
guarani; [par 6 de]; grima] a: v! fi G,;mu1riplcx
pima excefl erit qgthiplicemIecundgexcedatquo-g
quel-I, multiple; miam L,mulriplicem quarte,
Sec. Acquando H, excedit-ipIam 1., [perSJeflquing
nonnccaflcrio I, circuli: ipi-am M, fed 2i)ualis alia
smash en: , vglminors rae9,guod..mÂ°&P°B"Ql

i - . i .Î- 9??



                                                                     

f1 L tu.” wifi; au.mmtîoc; prima ad D. focundanf, quam E, territ
aa F. quartant. Igitur-fi G, excedie «mon necefïario
humait MinlIl’t [par 8defqui;] maior cit propen-
lioïfgmri’m adiB, (ecundam; quam E, tertiz- ad F,
iquartamuu (flipropterfi prima ad feëundam eandain
babuqrikntionemquam’tertiaLad guartam,&c.Quod

. ofimdendumærat . » r - .
-’ ..-.1°.:1.;91°05. 14:.’L.THE;QR-

PIPÇÂæâ fécundam tandem habucrit’ ra-

; fiioncnhqùam renia ad quai-tarti: Prima.
’ -r vcroiqnam: tcrtîa maiorëfuerir , erit. fe-

’j cutida maior quafiîgudfialiQùÔdfi prima
" filerie aeq’ ualis terriç.erjipâz[ç3;gnda æqan

lis quartæ; il vero miner, 8e minot erit.
Ç .013”. * .7, 520m ’ V

hmm A prima ad Bçfeeon . v! C» m’a!
’ navarin: .. Dico fi ,A, 333’fuerit quam C.

” ’ . i î maharani minai" è Tare quam 13536
a ualis, zqdaïîsë fi miner; mînor *. Si:

m * pt mura A, maior quam ,C,quapro-
par [pef8fijuùiâïa19roportio maio-

-’ r f ris-A; ad Bymaiorlefitîquampropor-
ne B” C’ D rio minoriand eaudemB Quoniana
’ a ’ ’ r -igitt1r. eftaC,pg1mazgdWQ,"leeunda-m’,
0: Mania ad Biquartam; Proportio autem tertiæfi,
ad quatrain B,Vt ofienfum’reft. maior en quam-quin-
a: Cfadféittam-B; [par 13. quid] maior quoque erra
ipropôr’tîo C; pâma ad D,iè’cnndarn, quam C,quan-

t: M13; finirai: T E1010, MJV’ngnor- efl (agada;
’qnarnêitçlid’eoqûjé’ j’œàiotî-erit’flttlmtn Quod et;

[0136 dû 31m3 ,. "tutu-p.4 arqua: . , z Jin: èsifiëflîwîrgü Hamme: 7. emmi)

a" - ’ i
en: I



                                                                     

1:56 1701.1018erit A,ad 8, Ut C,ad D.Quoniarn igitçrpnwnniàf
aies C, ad D, a; C, ad B, eadem (u ne waportloni A;
.ad En" 1 l.quin.]erunt quoque inter i: adonna
portiones C, ad D. &C,adB. Mecque [par Matin)
squales crama-8: D. Quod en proportion. w
v Sit tertio, A, maior quam C, critqèle. (paras. l’ami)
maior proporzo C.’j maious ad , quam mari.
noris ad tandem B. Quoniam igitur et! C, pri-
ma ad D, fmndamfit A, tertia ad B,quaraam; cit
aurem prOportio A,tertiç ad Bquartani minouquarn
C, quint: ad D,iexra. [par r3 quiuli] Minor qudqué
erit proportio C, primo ad D. feeundam’ , quam C,
quint: ad B, lextam; Ideoqne-[peramqumhj Bgmi-
nor erit narra D, quodclt propofitum- Si igrtur pri-
ma ad ëeundam’eaodem habnerithratio’nem tare,
Quod en: demoaflrandum . ’

PROPOS. 1;. THEOR. 15,,
Pattes cum patiner multiplicibus ivnieadein
fun: rationç,’ figent fibi infime refponà:

dent, ira filmanturi. v. " .
S ne pauiumÂfxaâfis: menace; CD, se: En

rpDieoita dia CD,ad. F, v: A, ad B. Probatur,

! i w ’ Coin enim-CD,856 Hi’D ,51» k F &EFi,fintzque.
w... . "-m-v- multiplicaipfa.
A-q- ï .» "Ba-u, ,tumA.8çB.côa
- -* - - » - gainebitur A, to.site in caquées B, in EF; Diuidarurergq CD,
niquâtes CGËŒÏMËËHQM (Agi EF, in par,
les ,l’K, K. ,. si.) 5:"!un r. gainai]
(G, ad El," a?! B,quod CG,& A.:nc.c D750 gnan
il. a Ba mitaine: blini, Wcmëeflrdt .

. , à



                                                                     

E EZM; )GHmd-ILBKHD, ad k F, vt A, ad-B: ideoque [pep
8.- qari.]«CG, CH, HD, ad El, 1K,KF, andain hac d
bebunr proportionnai ., (lamina a: CG, ad t1. hoc
au «A. ad B, (par niait] ira, erit CD, ad EF.
nempe omnesCG, GH, D, limai ad omnes BUE.
Kif, 13mn! :quod cit propolitum . Pattes itague cum
pante: multipllcibas,&c.. . Quod en: demonllnodû,

Ëiiitmaos. «à; THEOR. ,6. » :
Si quatuorii magnifndines- proportionaleë

fuerint ,5: vieillira proportionales crunt.

l (ou; demonüratnr alterna , fine permutai
proportio, [en ratio , qu: explicatafuit defin. la,

i i ’ 1’ r ’ ’ - ’ l huiuslibri.SitenimEn,
3- ’- A,ad8, nC,ad D.

A----- c... Dico vicrflîm, (en. - :4 , v ’permutâ oeflequo,
, D... r I que A.a C, et B.[La ..... a... ad D. Probatur. Snamanet" enim iplap

V. . , l , rum,A,B,primc,&(«andzpqnemultîpllees E, a: P;iremiplarum C, D,
terrifia: quart çqdeniultiplices CH, erittzuetpcn’so
quai] E, ad i , vt A, ad B, cum E, 8: F, m: parier:
multiplias pattium A, 8e B. Eadern ration: erit 0a
ad Hgvt C, ad D. Cam igitur proportiones E, ad P,
du), aLD, (in: eadem proportioni A, ad B; me!!!
finirait Inter k eadem . Rotin: quia proportiones E,
ad E &Gaad Harlem (par proportion! C, ad D;
[par taquina] erunt 8: ipfæ ce lem inter le ; hoc et!
in eQE», puma ad F, feeundam, ira erit G, tertia a4
H,quartarn .Quare[per,i4 mon] fi E. prima maie:
cit au!!! G. une, val 33mn, m minou en? quoi

a . " - 1 sur a, lQ



                                                                     

un! l :EVCDIDIS un , aQueF, feeunda maior quam H, quarta , vei agame;
w val minor,inquacunque multiplicatione accepta (in:

æquemult’iplicia E,&F, æquemultiplieia 6,15];
En igitur [par 641e! 9mm.) A,prima lad Ci: recula.
dam, Vt B, tertiapadÜ, ’quaraanr (cum E, &l F, fin:
multiplias prima A, materna:- B, .8; 6,8: H,
multipliceaiàûcnridaaù.D,-quanæ , a: lutai)
bisyna dehciant, vel vna æquales fint , vel vna exce-
dant,’&c.) quôdï’efl’ fiiopèliturfi [OSE ergôi grainoit

magma: dines proporgonalegfiiennt, au,

damnaient. V " v , .i

,, ., , .« x4253. in.- A -

PROPOS.- ..I.7-. .TH.E-0R-r..I7-,: .
Sîïè’ëf’hpofitæî .nîagig’ïé’ledïries m’porrî’dpales

à, fuerint, hæ,q,noque dihifæ proportiônales
filetant; ’7 *’ "” ”’ Ï? - ’"

du! A .....-.-. à0e 10cc demonflrat Euclides diuifioncm ratio-
--nis, quamdefjndg. explicauit . Sint enim com-î ’

1’ ’ ’w

.

:6 . H I î! l tæCBmagnËËdîlËiË’a

.( l A8 8: ,7-5 .proËorti90.aJe5,,hr;c (Il;
19 .Î Ï) le. V, 4 [fit A8.» flafla".i M ’ il ,; ’ ad EE.ZIDïco .çz’ldiula
’ ’ .. . I x. ’f Ïi’aè eafdèm proportiod
D i RE I I l’ x L 5’ galesefle,hoc en, mien
a??? i t :ACa’d CM alenti)?a
a m ’çLJ---Ï9 Ç. 5’ l ad FEiàÏJÏd km:
.- ,1 ’ a q . Q’Ïgnuemï-dehn; dingo-j
flinguai Capianturehlmllpl’atnm AC, si

. ip’àgjlemùltigllfi’çîçs ébd’qqprditlî? (fit-liant
, ,Mgéritque [parÎ tzqüÏJGlma muitlpiçglpfiùg’A a;

ËCÊGH ipliuSIA’Ç, hoc. chopin-1,, mm, sa
Ut ggàniultrplea K’çjiyfigçgfiïpa maffia hissa,



                                                                     

JE bru, cr: a andâne multiplex cil KM, ipfius DE. Ergo squamultio
plicesftant GI, k yl, ’ipfaruçnÎ A8. ’DfizrÇaplantur
tarins IN, M0,.-æquemultiplices iplarum :ÇB,.4F, ’
Qiibni’ar’n igiturliceli maki lex HI, prima («un
CE, va LM, tertio quartæ P i .v-Item tain cumula-
pilez l N.quinta ’ecundæ CB,quam multiplexelinO,
rata quartz FE;[per a.qum.] Errt 8c HN, fit mul-

aiplexiiocundæÇB,’erOimultiplea cit quartz? a
Jtaqugcum fit A8, prima ad («pendant ÇB, vt p .,
tertiaad FE,quartam;fumpt:que (rot æque multi-
plkcgÇiI, kM, pumanac terme AB,D,E: Item lecun-
gaz, &quartx CE, .FE, couemultiplieeaHNrLO,
[pçrfijcfi nanti.) fitvt fi lGl, multiplex prima A8,
,dchCltab N, mulçipliçilecunda: 08,. etiam Il?
multiplex tertiæ, DE, dehciat abi L0 ,; ôtiiltîplî a
v natta: E5: 8: fi æqualis, æqoalis: fi extedat, excedat.
21qu fi denciat tarti Gl, ab HN,.quam kM, ab L0,
uhlans oommunibus HI, LM, eut 8c Gl-I, qualifia
fluidifiât kL, ipli M9. ;Et (i denique GI,eacqfl:rte
’ [un flN,&kM,ipfam. L0, ablatis conimur’nbua

, l, M, eacedet quoque (EH-,ipfatnLNfl. maffia]
NO ;., Quamobrem cum Gl-l, kL. fumptagffint" alan
mplçipliççs prima AC;&tertizflDF :ltem ÇN, p ’
çgpgptfijtiplitesiecundz 8,8: quarte PE,o[lbnfu mi.-
fluant! (in q uacumque multiplicatione il lç æq neurula,-
aipliçççiuçunt accepta) àquemultiplices priois , æ
ami ab fluefiultjplidblàs lagundæl, 8:, ring, v2
cette, v z ualese e,ve matrice et; et,
fief, , in Jerit AC, prima adeBïfeçundam,
tenta .FË, quartant,- qubd fait pro’pofit’ùm, ,SI tata
wtcomvofitæ magnitudlnes auvergnats Mata
ête- Qnçd oltcndtndumsran . -. .- a t un
’ wiïiï’lr” Ï "1’ i: :t 3.4.1 in. :’ tlYl!.;’.’: , 2., --

V i [1. . 4.. . d’il ,î un, 31?: ; r.



                                                                     

ne EVCFIDII: I *
a PROPOS. 18. THEOR. a;

Si dùJifæ magnitudines fuerint proportiong’ï; ’

.. .les,hæ quoque, compolîtæ pr0portionaæ

A

IN hoc, loco Euclide: demonflrat tompofitîoncm
  adonis, quam dcfinitionc I4. delcripfit. 3m:
 ’ ,   enim diuifæ magmrudines"    n -* AB,BC,&DE, 153mo.
-,  A I . ” pomonales; hoc elf’AB,’
E: -j ad BC, n 05mm. Dr.

V!) - ..   co&compofitas proportio-
fii’. a . Il G w  n’aîeseflè,hoc en vt AC,ad
’ "’ . ” ’ ’ ’   ’BC,"ita eflè DF, ad FE.
Ï chaton Si enim non et! v: AC,ad BC, ira DF, éd
.1 E3habçbi: DE, ad aliquammagnitudinem minorent
1K1: EFwelmaiorcm tandem pwportionem quant
I l C ad BC. Bahut primnm DF, ad GF, minoreni
ÏIa’ÏEIÏ; fi fieri patch, candcm proportionem,’ nm

Ü; and 8E2. Quoniam igitur env: AC, adB , in
DF.’adÎGF :[Per’l (En Erit dïuidcndo, v! AH.

id 8C; in DG; ad   :f v: AB,ad BC,ita
.fidfit’a Nt 05,31 EF: ïgitürIDer I I.quint:.] erit criant
v: DG, pâma ad GF;fccundiin; in DE, mm ad
EBqllittâhî a Cam ergo DG, prima maiotfit quam
I),E;*;;ertiâîfpa’ J14; finit] erit ’qooqoe GF, faunin

I quamEF,’q1’iz,t’taï, par; maior toto ,quod et.)

W? Mm a   , A .à iîjflëmflïdrlus Fù’hüameïù’7è dempnfirabirur 3!)an

dam, nempe totum mfliûà’hta parte , fi dicatuf DF. "
ad HF, maiorem âpre EF, tandem habere proportio-
nema quam AC, ad BC. Cum enim DH , prima min-
Wæm DE: «un 5E1)" :4 quintaux:

«



                                                                     

I Mo VUE ,3!HF, Rwanda miner quam EF.quarya: 00mm mmus
parte.quod dt abfurdum. Non 1g tut habebic ad
minorem Ipta EF, au: ad maiorem. candçm promu
vtionem, quam AC, haha: ad 13C . de cit propoli-
çum. Inqucfi muni: magnicudmcs (in: tamponna
odes,&c. Quod cm demonltrandum .

PROPO S. 19; THEOR. 19.
Si quemadmodum totum 4d tatum , ita. ab;
A lacum fc habuerit ad ablatum: 8c reliqu.

" nm ad reliquum f6 habebit , vfitotuni ad

tOtum . ’ d
’ D, quad in Propdf. s. demonflraèum et]: de mnltîc’

plxci ptopomone, hoc loco de 0mm propomonc.
’ ctiam irrationah demonlttatut.

A E B Su cmm tata A3. ad tonm
,. . . -- CD, v: abhn.AE, ad ablatam
c l: CF. Dico &relzquam E8, c!-

. I -- fendreliquam FD," en ton h
A8, ad toum CD. Cam enim

lit AB,àd CD,vt AIE, ad CF; [par 16. 91m.] en: à:
permutai-Jo A8, Id AE,vt CD,:d CEDIuidcndo figi-
zur [pu I7 «gainant EB,ad Ali, v: FD, ad ChQua-
le [par 16 qui»: J permutando rurlus erit EBd ad FD, 4
VtAE, ad CF, hoc dt v: cota A8, ad «mm CD.
cum polît: fi: A3, ad CD, v: AE, ad CF, Si igntnz
qucmadmodum connu ad totum, &c. Qlod en: 49-.
monürandum .

. COROLLARIVM.’ N; L bus facile demonltrabunr modus’ille argumen-
tandx m mopmtiombns, qui defum’mu à Conuetfio-

camionnage 56.dçfimdoncm.. I v - si.



                                                                     

m E V C1 I D I .9h Si: enim vt AB;ad BE, in CD. ad FD.’ Dîèo
tonucrfionemdrationis c6: quoque v: A8, ad AEgita.
Cl), adLP. Cam cum fic, v: A8, ad E8, in CD, d
adFD; [pcr17.qum’n.1 Ed: quoque dundendo v:
AEmd 58; tu CFmd l-D. Igttur 8: conuertendo;
v: E8, ad AEnta FD.àd chum proprercaEpcr-iS:
gain.) componendo quoque v: A8, ad AE, tu CD,
ad Ch Q1194 hm propofuum . - 4. ’ Q

ÎÏ. p11 015015. 20.. THEOR. ’zo. ru
Si fucriniiresdmagpitudihèà, 8c aliæipfis m1;
" " mère æquàles, quæ binas , & in eadem ra-

Ïionc fumantur; Ex æquo autem prima.
dq’ua’m’teftia maior’fuerit ; erit 8c qua’ïtà’,

d fquamfexralmaior. de fiprima remit
d ucrint æqualis,erit 8: quarta æqualis fox,

tæ fin illa miner, hæcquoque minot erit.

. . A,4 1m ne: magnitudines A, B, (3,8: toeidem D,E,F,
fitque A,ad B, v: D, ad E:& B,ad C, v: E.ad F,

» d fic aurem optimum A, prima
« .r n a -manor,quam C, tertia . Dico

- d ’85 I);-qmrtam cflc maiorem
F, [th: .xCum enim A, mazot

’ . r (irquam: C, [par 8.quinv.jerit
à minot propane A. ad B; qui-

, . ..C,Iad,B.:aE(tvautem v: A, ad
B, ne D, ad E; igitur [pu-(ç.

A B C D E F guipai.) maior uoque erit .
. d Î..probohio’DÇ.ad , quamC.

et! Bar thsad B, in cit E, ad 5.401)!!! enim-fit B,
ad Gant) ad hem. confirmée-w: C, ad B. in P,
14.5.) Mater igtu: papou-fa enamzerjcfimdfl.

E; r r , quamd

d



                                                                     

t E I. E M. d’ 7ta usaquam En! E, (En: [par taquinai] D, maior crie: »
quam F. Quod fun: propofitum . ,3

. Bande fit A, æqualis lpfi C. Dico 8; D, æqualem
en: ipfi F.. Cam enim A, fitipfi C, æqualis, [par 7.
quintiJçrâteadem proportio A ,ad B, quæ C,ad B.’
Il: adam v: A, ad B, in D, ad E. [par 15. quanti.

îguurem 85.0, ad E, vt C,ad,B; A: v: C, ad B, in
cit F, ad E, par inucrlam rationelh , v: fupra ; Qùarq
critquoquc D,aj E, v: F, ad E Ideoqnea[per 9 quam]
zquales cran: D, 8: F. Quod dl propolitum, I .

Dcmum fic A, minot quam C. Dico & D, minci
nm cd: quam Cura enim A, minot fit quam C5
[par 8. quam] en: minor proportio A, ad B, quam C,
ad B. Sed v: A, ad B, na D, ad E,quare [par 1 qui» -]
Mulot quoque erit pqoportio D, ad E,,quam ,ad B.
V: aurem pnus conuertendo cil m C,ad B,ita F,ad E.
Igicur minot quoque propomo erit D, ad E, quam F,
ad E. Ac proptcrea [par [0. quina] D, minot erit
quam F. (yod cit propofitum . Si (in: icaque «ds
magnitudmes , 3: ahæ ipfis numeto æqualca, das.
Quod en: demonftnndum . - ’ 7

PROPOS. 21.. THEOR. 21, .Ï’
Si fint tres magnitudines,& aliç ipfis numcro

æquales,quæ binœ, 8; in eadem rationc’fu.

mantur; fueritquc perturbata cal-nm pro-
port10;cx æquo autem pnma quam tertxz
maior fuerit : erit &quarta , quam fcxta,
maior; Quod fi prima tertiæ fuerit saqua.
lis; èrit 8: quarta æquaiis fiaxtæ ; fin i112,

a, minonhæg quoqug angor erit . v ’
51m ms magnitudines A, B, C, &Itotidem. 12,15 ,F

en? hmm: i9 «du» m1095 (matu: , 6:un-

’ ï! l . a me



                                                                     

au E V C Il D 1 S V A’ nurbata «tout prOpomo, hoc et! , vt And B, in .
Eu F58: v: B, ad C, na D, ad E. Su autem puma

loco A, prima malonquaer,
tcnia. Duo de D, quartant
die maiorem («au F . . Cam
enim A, maior fit quam C ,
[par 841mm.) en: manor pro-
portno A, ad B. quam C, ad

x z . I B:eltautem v: A, ad B, in E,A B C D F. ad F: ergo [par 13.0: )manor
u quoqu: propomo clt E , ad F,3mm C, ad B. Quoniam veto vt B, ad C, na CR D,
ad E, erltsconucncndo, v: C ,ad B,lta E, ad D. Qua.
in marc: quoque en: proporuo E, ad F, quam E, ad
.D : ldcoquc [par taquina.) maior-cm D, quam F;
quad (Il propolitum . A
a Dorade lit A,ipfiC,zqualis. Dico D,quoqucipfi
Relie æqualcm. Cum enim A, fic æqunhs xph C;
[par 7.qamu] erit A, ad B, v: Ç, ad B: led ut A , ad
.8, in dt [1,14 F: dt adam ex muerfa tatou e , v: C,
a ad B,,nta 556d D, vti pnus. [gr a: [pu x l 94mm] cric

quoque, vt E, ad F, in E, ad D,- Atquc idcnco [pet 9.
quant] D, tph F, æquahs’cm . Quod cfipropolntum.

Su tertio A, mmor qlhm C. DICO a: D,mmorcm
.efl: quam F. Cam enim A, fit mana; [par 8.quinn]
un minor propoon A, ad B, quam C, ad B: V: au-
dtcm A, ad B,ita et! E, ad F; ergo [pu I ;.quin.]m1nor
en proporuo b, ad P, quam C, ad B. aniam veto,
.n tupra,e: moerfa ramone cit va L, ad 3.1:: E, ad D,-

-,,çrit quoque minor proporuo E,- ad F, quad» F, ad D;
Ac proptcxeatper taquina] D,mlnor en: quam F.

’ ÏQuod en propolitum . si fig un fin: ne: magnimdl-
pas. a: ah: [plis nomma squales hôte. (un atten-

r datant en: . r d -

a, - I ike-



                                                                     

fzzEMJV. au.
PR OPOS. a3. THEOR. 22;

Si fint quotcunque magnitudines , 8c 3.1132
Ïipfis numero æqualcs, quæ binæ in eadem
rarione fumantur : Et ex æqualirare in

eadem ratione crunt .
N-hoc tbcorematc demdnllrat Euclide: modmù
argumentandi in pr0poruonibus ex æqualltate,

’ a quando proporrio cit ordinata.
Sun cmm primum tres magnitu-

l ’ dunes A,B,C, a: alia: (res D,E,F;

, fitquc A,ad B, v: D, ad E58: B,
Po ad Cm: E; ad F. Date quoque

ex æqualltatc dl": A, ad C, vt D,
ad F. Sumptis enim ipfarum A,
D, æquemulnpllcibus G, 8: H:

I Itcm1plarum BE,:cquemultiplid-
clous 1K 5 Item iplarum C, F,
æqucmultlplicibus L, M. Cam

V çmm fit A, prima ad B, lemm-
a dam,vt D, tertla ad E, quartam;

[par 4. quinzi.] erit quoque G,
multiplex pnmæ A,ad I, multi-

.pliccm (ecundz, B, vt- H, multiplex terriæ D, ad If,
multipliccm quarte E. .Eadcm ration: cum fit B,pr1-
ma ad C, lacundam, vt E, cerna ad F,quarram;[per 4.

uinti.]crit I, multiplex prima: B, ad L, multiplicem
ïccundæ C, vt K, multiplex ternit: E,ad M, multlpli-
am quarta: F. Quoniam igitur luntrres magnitudi-
ms G, I, L, 8: alia: ms, H, K, M , quæ binæ in eadem
ration: f u muntur; [par 1.0. quinti.] fi: v: G, puma
fupcrat tertiam L; fuperer quoque necdlarlo H,quar-
la Textam M; 8: fi cgoalis, aiguails; 8: fi dehciar, deli-

. ’

"-.3

l

c
L
l

l

li
Î

l ---..--H æ-



                                                                     

MS 574? L141)! seid:.Quare cum G, H, æquemultipliees primæ A, 8:
tertiæ D, velvvna deficiant ab L, M, arquemulriplici.
,bus recoucha C, 8: quartz F,1vel m zquales fin: , vei
vna excedanr in quacunque multiplication fumpra
fin: eamuldplicifl; [on 6. def. aima] cri: A, prima
ad C, fecundam, v: D, terria a F, quartam . Quod

e11 propolîtum . aDeinde fin: plures magnitudines tribus, ira v: li:
eriam C,ad N, v: F, ad 0. Dico etiam elle vt A, ad
N.i:a D, ad O. Cam enim fupra fi: ollenfum in tri.
.bus magnitudinibus, elle A, ad C, v: D, ad F: pona-
,tur nunc C, ad N, v: F, ad 0, cran: ne: magm tudi-
pes A,C,N,& aux rres D,F,0,quæ binæ,& in eadem
ratione fumuntur ,- ergo ex æqualitate in tribus ma- i
gnitudinibus aftenla, wrfus en: v: A, ad N, ira D,
rad O. Bodemque modo idem oltendetur in quinque
magnitudinibus per quatuor; fieu: [Idem in quatuor
demonflratum fuit pet tees, Sic. Qiare, li (in: qu Je.
cunque magnitudincs, Bac. Quod en: ollendenduna.

1 PROPOS. "23. THEOR., 23.
vSi fin: quotcumquc magnitudines , aliæque

ipfis numero æqualcs, quæ bina: in eadem
ra:ionc fumantur, fueri: aurem perturba-
ta earum proportio a Briam ex æqualitatc
in eadem ratione erunt ;

I N hoc theorematc demonllzrarur ra:io ex æqualitao’
te, quando pr0portio cl: perturbata . 5th enim

:res magnitudines A,B,C, &aliar tres D, E, F, fitque
percurbaxa earum proPortio,hoc en: fi: v: A, ad B,i:a.
JE, ad F; 8: vt B, ad C, ira D, ad E. Dico pariterex
aquatinte dru: A, ad Ç, in D, ad F. Sumptis Dam-

a - que



                                                                     

I . 11E". V. 2.27que ipTai’um A,B,D, çquemultiplicîbus G,H,I: Item
’ ipfnrum C,E,F, æqucmulnplicibus K, L, M;[per-Iç.
’ quinti.]cr1t v: A,ad B, in G, ad H, cum G, H,fmc

(Max-nm A,B,æqucmuluplices . At veto v: A, ad B,
Ira cit E, ad Fg-lgitur[pcr. 1 r. quinJ v: G. ad H, ita-

. quoque cil E, ad F : fed v: Egad F, [par [g quintiq
Itaquoque et! L, ad M ,-

, quod L,M,(mt iplarum
, ’ E, F, æquemuîupllces.

l- N D

K I I

lv Il quoque vt G.ad H, in.
A B E O L, 2d Mo Rurfus quo-
; miam en Bipmna ad C;G H ’ L M (ecundam , v: D, terris
I Â . ad E,quartam.; (parti.

l 3mm] en: quoque’vt
l l l, multiplex primæ B,

, Igicur[per u.qmn.] cric

i ad k,mult1phcem fecun.da: C, Ira l, multiplex
tcrtiæ D,ad L, multi-
pllccm quartz E. Qui:

’ ergo (un: tres magnitu-dines G. H, K, des: alia:
trcs l, L, M, qua: bio:

, ’ in eadem ramone fu-
manturgcfiqæarum per-

l V turban pr0portio;Cumollenfum fit cflè, vt G.
ad H, in L, ad M; se v: H, ad k, ml ad L; [per 2.1;
quintü En: vt fi G. prima lapera: tertiam k,(uperet pa-
me: quarta I, fextam M; 8: fi æquahs, æqunhs; fi mi-
ner, minot . Quare cum G, 8:1, æqucmulnplices
l rimæ A, 8: un): D, à k, 8: M, æque’multiplicxbus

f recondæC. 8g quarta: F, vei Vu: deticmnt , vel m:
æqualcs fiat, val ma exç-Êdant; en: [par 6.deflquinti.]

’ d ’ v:



                                                                     

:28, 3.70le13 «a: A..prima ad C. femndam, in D,’tertîa ad En";
tam,quod cit propofitum . Itaque fi liantes magni-
tudincs , 86C. (and crac oflmdendum .

PROPOS. 24. THEOR. 24..
Si prima ad iccundam candem habuerit ra-

tioncm, quam renia ad quartam s habue-
rit’autem 8c quinta ad (ccundam (tandem
rationem, quam fexta ad quartam; Etiam
compofitn prima cum quints. , ad feeunà
dam eandë habcbit rationem, quam com:
pofita tcrtia cum fcxta, ad quartam .

D,quod propoi. a. demonfltauît Euclidcs de fait
moporcionc multiplici, demonflrat hoc. loco de

omni proportiongetlam irrationali. Si: enim AB.
I , prima ad C. feeundam. niA’ B G DE, tertia ad F, uartam:
---f-’ Item BG,quinta ad .fecun-
c... 4 dam. vt EH, fexta ad F,quar-

taira. Dico in cfle-AG,com-

D E pointait: ex prima ac mon.-j- A ad lecundam C, ’vc ci DH,
F- compofita ex renia , a: luta,ad quartam F. Cam enim fic

v: BG. ad C. ira EH , ad F;
eritconuertendo v: C, ad BG. in Ead EH. Quoniam
igirur cit A8, ad’C, vti DE. ad F, 8: C. ad BC, vt F,
ad lit-Man 1:..un Jerk ex zquali A3. ad 8G. vt
DE, ad EH, Componcndoigitur [par 8.quin.j cri:
v: tata AG,ad BG, in coca DH. ad EH. Itaque cum
surfas fit AC, ad 8G. vt DH, ad EH: a: BG, ad C.
W EH» ad F; il?" a. animât? 9mm La ad et

a



                                                                     

r 1 E M. r: n’y
flûtai?! Quod en propofitum. Si ergo prima
Id ftc’hndam’eandem habucrit ramonent, &c. Q1104

«en: demonflrandurn ,   ’

PR OPOS. 25. THEOR. 25.
Si quatuor magnitudincs .proportionalcs

.fuerint : Maxima, 8c minima reliquis duag

bus miores crunt .  
I: enfin A B, ad BD," E, ad F, un; A3, omnium
maxima.& F, minima. Dico dînas A333:  FJimul

sa: minores dnabus ÇD,& E,fimul . ,Auf; mur enim
  v * ex AB, magnitudb AG ,æqualh
’A V I   G ipfi &ex CD, ah: CH,zqua-

’- lis iph F. [frit igimr AG, ad CH,
c ’ v: E,ad F,hoc en v: AB,ad CD.
- - . .... Quare cum fit rota AB,’ adtotam
l ’ C05 v: ablata AC. ad ablatam
E   CH: Ed: quoquc [fier lgquinti.)
, I I v: tout A3, ad totam CD.- tu re-

5*-   liqua GB, ad reliquam Hp: En
*  -   " v   luté AB.’cnm fit omniû maxima;
maîor qui CD:igitur [par 144m J 82 GB. maint: cri:
qui HD.Quoniâ veto A6, 8: E: æqüalqfiumfi api-n
addancur æquales P. a: CH, ninurum. F, tpfi A643
CHJpfiE; fient AG.&F. fimul tequila Ipfis 15,8:
CH, limul. ’ Addiçis igitur inæquahbus GQ, 8: BD.
fient AB, 8: E. limul maie: guam 5,8: LD, fimu!,
tu!!! GB. fit maibx es quam H0. Quod en propofitu.

. Si ergo quatuor magnitudine’s proportiomlafllcnnt.

la. Quodæm «maraudant , . ,

l

54...! . .1 ’. . l a   ’ nggJ
O



                                                                     

45° a r c z. r D :1 s m

. a. , ..PR0P0&.26. THE0R,-.:&
Si prima ad ramdam habue’rit  maiorem

proportiopcm ,quam renia adgugrtam:
  . . Habcbit conuertçndofccunda ad primam,
f maiorem proportioncm ,quam: quatrain

  ad tertiam.   ’ r

l .

Abat unira A. ad B.maiorqm prppoctiom
- I quam C, au). DicobrqponiOncm B, ad A,
. V miam-cm cf]: proporçiqnç
A -. D.ad,C. Intelligatur cnim,. 1’ V Jefl-ÇE,BÔ.B,VtC,3dD;
3-- , D,-** critque ptoportio A,ad B,
Ï . L If ’ L . l maint proportion: E, ad
Îr-n- r. ., I; B; «promena [par 10k
.57 .   U .. un "î quim]A,maior en: quem

En Q9312 [pu 8min.) minot et): proponio B, ad A»,
jumeau-gym B, adlE, minorcm : Scd v: en: B. ad
finira (Il çonncrccndolp,,.ad.Ç:igitur pr0ponio B;
ad A,miqqç.moqqç.cm quam D, ad C. Q10ch

hopofimmp- ; J. , H. .n *I.e15110905., J7. THE0R. 27. , I;
Si prima valdufctundam habuerit marbrent

Eppmjt’iohcm; qqam renia ad quatrain:
. abcbit quqq; uxcifiîm prima ad reniant

k .maiorcm;pr.oportioncm , quam fccunda
ad quartam. -   » î 9 ..

4

.n
r.

I cairn A, ad B, bahut maïorem proponîonèm.
T13?! Ca lé D. Dico pqgutggdo galopa: quo-2

A  v ’; ’l . qu?

.tv  -



                                                                     

, E I. E M; V. 3;!quem: proportionem A, ad C. quarn B,ad D. Intel-

A ligamritaque exiltcre E, adC--- En: C, ad D. critque pro-
porüo A , ad B, maie:

. 3-- D--’--’ - etiam.quam E,ad B,ldco-a
que [par 10.;an A, cric

EN a maiorquam .QnarcEpet8.
quina] muer crit-proporfloa

A, ad C,quam E, adZC.Quomahp ver(:[pcr 16 gnian]
permutando en v: E, ad C, in B, ad D, (cum po-
fiça fit Baud B,»vtC’,ad-D.)« Igitur proportio A; ad
(a, malor quoquc mt,’quam B, ad D. Qlod et! pro-

politum. ï
PROPOS. 28. THEOR. 28.

Si prima ad fecundama habuerit maïorcm
propoçtioncm- , quam tcrtia ad quartant
Hàbcbit quoq; compofita prima cum - fe-
cunda, ad fecundam maiorem proportio-
tionem,quam compofita tarda cum qua-g

ta , ad quartam a . a
SI: maior proportîo A8, ad BC.’quam DE,.ad E9.

01:08: compénçndo maiorem elle proportio-
nna AC, ad BC. quamddDF, ad EF. Intelligatur au-
’ . ’"tem cfl’e GB.ad BC. v:

Gd ’flad EF; critque propomo
. " 1. AB, ad BC. maior quoque,

A I B I C’ .quam G. ad BC. Idem
t [par la. am] AB,maiorD E quam G. dditaergocômu..... ni BC,fiet AC, maiorquam

G,cü BCngcr 8. quia] a:

E a. pro-



                                                                     

aga E V Cv L I D I S
propterea maîor cri: proportio AC,ad BC,quâ Gui
BC,ad BC.Sedcomponendo,[per 18 qui.]vt cit G ci
BC,ad BC, in eIPDF,ad EF, (quia pofita fut: G, ad
BC,vc DE, ad EF) Ergo maior euam cric propomo
AC,ad BC,quam DE, ad BEQtod fait pro pofitum.

PROPOS. 29. THEOR. 29.
;Sicompofita prima cum fccunda ad fecun-
’ dam maiorem habuerit proportioncmd,

’quam compofita tarda cum quarta , ad
quartam : Habcbit quoquc diuidendo
prima ad fccundam maiorem propôrtiog
mm, quam tertia. ad quartam.

S I: maior proportio AC, ad BC, quam DE ad EF.
’ Dico 8: diuidendo maintem efle AB,ad BC,qmm

DEnd EFJntelligatnr amen: elfe G cû BC, ad BC.
, - ’ v: DE, ad EF, entq; p1 opot-

tio AC, ad BC, maior quoq;
- a . proportioneG cü BC,ad BC:
A B ideoq,-[peno.qui.]maior gril

a ’-- AC, quam G cû,;BC . Ablata
D -E- F ergo communi BC; maie:

- . d . en: A8, quam G: Ac pro
. . ’ d puma [par 8. quinti] maioq I

exit proportio AB, ad 8C, quam (à. ad BC:Sed Idiui.
dendpgiper 17.quinti.]’vt en: G, ad BC. in cit DEMI

a 15E (pqfita nainque’eü G cum BC. ad BC,vt DE ad
la) [gaur maior. quoque cric proportio A8. ad BC.
am! DE» ad EF: www ç

PRO-3



                                                                     

PROPOS 30. THEOR. 30.:
’Sî compofita prima cum foc unda , ad faune

dam habuerit maïorcm proportionèm,
quam compofita renia cum quartafad
quartam : Habèbit per conuerfioncm’ï-aa

. tionis,prima cum fccunda, ad primam mis

. norcm pr0portionem, quam renia cum

quarta, ad tertiam . -
SI: maior pr0portîo AC, ad BC,quam DE ad EP.
«, Dico per conuerfionem mimis , minorera eh
. ’ . r proportionna AC - adA B . c AB,quam DF. ad in.

a- CatulenÂnè fiëmæor prod
rio h ,a’ 3 nain

D 15-2 S’EN EF;[ cr agËuin.)
-’ . cri: 6: diui endo main!proportioAB ,ad ne, quand DE .’ad EF. (En:
[par 2.6.quin;] conucrcendo,minor erit proportio 8C
ad A8, qnam EF, ad DE: Ac proptereq [pcrz .
quintal] se componendb minot cri: proportio . :0:qu
AC, ad A8, qnam redus DE, adDE. Quod cit pro-3
goûtai!) .

PROPOS. 31. THEOR. 31; i
Si fint tres magnitudines , 8c alise îpfis numco
’ r0 æqnalcs, fitque maior proportio prima:

priorum ad fecundam ,quam primer p04»
fleriorum ad fecundam: Item fccundæ

’ pionna) ad cardan: major , quam [ce unng

. r. . a po- 5.. .1

a



                                                                     

a); z V0 L 1 n 1 s"
poflerîorum ad tertiam :VErit: quoque ex

l iæqualitate maior proportio primæ prio-
rum ad tertiam, quam primat pofieriorum

’ ad tertiam. . »
Slnt n’es magnitudioes. A,B, C, 8: ’aliz numero

, cqualesD, E,.F,fitque aior proportio A,ad B,
quam D.ad E: Nec non dîna maie: B, ad C, quam
E, ad F; Dico ex æqualitate maïorem uoque efle
proportionna: A,addC, quam’D, ad F. oncipiatur
gain! die G, ad C, vt E, ad Psoritque propterea Pro-

’ porno B,ad C, ma-
! A D - ior quam G,ad C;

a Ideoque [ par, Io.8-- ’ ’E------ quin.]B,maior cri:
’ ’ - a quam G. OuateC-’- I FF-e-l ,[per 8.qm’nti.] ma;

- for erit proportioG.- A,nd G,mincrem." quam A,adB,ma-
H iorem: Ponitur and- - a - temipropottio A,id B, maîor quam D, ad E. Ergo multo mon: cria
proportio A,ad G.-quam D, ad E. Quo [tante de-
nuo intelligatur efle H, ad G, v: D,ad E,- eritque pror- .

tetea maior proPOrtio A. ad G, quam H, ad G;
denguertper to. quid] A, maior erir,quam H.Quare

(pep: 8. quinti.] maior quantiras A. ad C, habebit
matœem proportionem,quam minot quantitas H,ad
eaudem C: Sed [par 2.1..quimi.] v: H,ad C, in cit ex
æqualitate D, ad F.(Quoniam vt D; ad E,ira efliH,
ad G. 8: vt E, ad F, ira G, ad C.) (ban maior quo-
quc pro partie en: A, ad C, quatn D, ad F, Quod cit
ne fitum.t 99- * .. and.



                                                                     

ILEM. V; un
l PRO P0 S. 32. THEOR: 3-3;  

:5) fini très. magnitqdines, 8a aliæ ipfis" glume;
g; -ro æqùalcs, fitquçmaior proportiq primç
L priorpm ad Ramdam; quam [canula

fieriorum ad tertiam .- Item fecundæpriàq
rum ad tertiam maïor, quam primæ pofico
riorurh ad fecupdam : Eric cyme ex
æqualitatc , maior proportio primæ prio-

; rum ad tertiam;quam Primævpofièriorlifl

adtcrciam. - « . - 3 r   J

51m trcs magn’tudines, A,B,Ç, &aliæ n été
æqualcs D,E,F, fitquc maie: proportîo A, à B,

quant E, ad F. Item
4 g a; .- D’f-P’ - maiorB, ad C,-;qu  

D, ad E. Dia», (
Bj-f---. E?à quoqqe ex æquçlirptç

. :maiorcm I proportio-
Ç*-* i Eau-i mm And C,quam D,

» . , çd F. InteHiÎatur lusG --, . V tânècfiè En: C, v: D.
.    , a cr tquc apor-. . tic and C, mgiror quiG: ad C: Idem; BÆper

ëo.quig.]maior cric, quam Quare [par 8. clamé].
mâle: crigproportio A, ad G, minutent. qugtm qui;
dem A, ad B. miorem : Efi autan propçmo A. ad

,B,maior.quam E, ad F. Malta ergo mata; et! pro?
manip A, ad G, quam and F. go pofito melba, ’
tut rurfus efÏe H. ad G, v: and l guigne promeuve;- P
11519 Pî°P°ïÜ° èaad 9mm En; biêdeoquîgfcv. -’

Un- I y,



                                                                     

a

Âgfi EVCaLIDISio.qm]malor cri: A, quem HQuocircafper Sarah?
A,mfl0r ad C,maiorcm habebit proportionçm,q uam

mon ad, candcm C:At: 5p"- z;.quinti.]. vt H; ad
C,ita "dt ex æquahtatc D; a . A
Æ; k5 eR’G, ad C; Et v1: E, ad F, in attifa-I, ad G.)
Mien ergo «à: adam paoportio A,ad C, quam Dm!
f, .Quodcfi: propofitum... , a ’

framées. 33.. THEOR. 33:.

âxfucrxt maton- prpport’xo tonus ad totum,
quam ablati ad ablatum: Eritôc reliqux
ad reliquum maior proportio, quam to:

r
9 ’ fin”; ad totum . d

En maïa proportio totïùs A3, ad totum CD.qnam
î abbés! AE,ad ablatum, CF. Dico etiam propor-

tigaemvrçliquæ EB, ad reliquum FD, maiorem elle.
; * d » à l * "quam rotins AB, ad 51:0th
A a ’ I ’ ’ ’ B ’Çi).Cumenim maior fit pro-

"? l [porcin AB,ad CD,quam AE,
4 dé * p 1) * a- °adeF;[per 2.7.quimijèrit gnon:

’ »- - que permutando malor prof
v . . , l portio AB,ad AE,quam C1)"
id’CFac promena (par. soquintàjper conuerfionem
bationisdminor en: prdportio A8, ad EB,quam CD,’
IdFD; ptrmutando igirur[per 2.7 quin.] minon- quoS
que «il: proportio AB, ad CD, quam E8, ad FD,hoc
si! EB, rehqua ad rehquam * FD , maïorat!) habebîc
proportipnçm , quam tu: A3, ad tout!) Cl). Q5104

IRpropofiLum ,, A ’ * j

Il 1110.:
A: t

F (quomam vt Dm!



                                                                     

’E’L’EM. 7.

- PROPOS. 34.- THEOR. 34.
Si fint quotcumque magnitudincs , 8C alîaè
a. ipfis numero æqualcs , fitquc. maior pro-g

portio- primæ priorum ad pnmam poite-
riorum , quamrflecundæ ad fecupdam: 8c
hæc maïor,quamdter’tiœ ad tertiam: ficquç

dcinceps: Habebunt omnes prier-es fimul
ad omnes pokeriorcs fimul,maiorem proÀ
portionem , quam omnes primes , refléta.
prima, ad 0m ncs pofteriores , reliâa pari-

v ter prima: Minorem autem, quamprima
priorum ad primam. pofieriorum: deni-
quc maiorem ctiam , quam vltima prqu
mm ad vltimam poficriomm , v

I Slnt primo loco trcs magnitudines A, B, C, &alîæ
n’es D,E,F;fi: amena maior proportio A, ad D.

- - quam B. ad E: Item union
A D B, ad E,quam C. ad F. DicoIportioncm Ipfaruml A, B, C. .
3-- E--- maul,ad Ipfas D,E,*F. fimul.

maiorcm die proportion: B.
c--- F... C, fimul, ad ipfas E,F, fimul:

. Minorem vero propanone "
A. ad Dsmaîorem dcnîque. etiam proportion: Cm!
F. Cam cmm maior fit pr0portio A, ad nguam B.
ad E; cr a7. qui.) cri: permutando amict A. ad B,

a quanta , ad E, igamr [par :8.quinti.] componcndo,
maint cm proportioipfarum. 15,8. limulLad B,qualn
Mana Dali... Quidam Sigmund? lamantin-a

a: .



                                                                     

a; a V c L l a 1 sIl?" a7. quittai] maint ait proportie A, B, En")! ad
,E, fimul,qnarnfl, ad E. laque cum rota A. B,ad

:Atotam D,E. Martin baba: proportionna, quant
ablaca B, ad ablatam E; [pet g squintiJ habebit quo-

rqûe réliqua A, ad rzlkluam D, maiorcm proportio-
nna, quia mu A8, ad main D, E. Eadem ratione.
maior cri: proportio Bard E, quam tonus 8C, ad to-
jam E, F: Mulw ergo maiorent proportio A,ad D.
.quam B.C, tenus, ad totarn E, F Permutandoigicur.

par a7. quim] maior cri: propertio A,ad B, C,quam
’ lad E,VF, &[pcf 1.841411] cemponcndo ergo maie:
I au preportio tonus A,B,Ç.ad B, C," quam totius D.
IE,F, ad E, F. Et [fer a7.qumti.]rurfus permutando,
maior pmportio omnium A, B,C, fimul ad omnes
1D,E, , fimul, quam B,C, ad EF. de fait primo
loco propefitum . . .

«(Lu-récent fic maior propertio rotins A, B, C, ad
itotum D, E, F, quam ablati B, C, ad ablatum E; F;
[par 3;. qum.-] cric etiam maior proporrio reliqui A,
ad reliquum D,quam tonus A,B,C, ad tetum D,E.,F.
Quod dt feeündum . ’
p meam vero manet cit propertio B, ad E, quam
C, ad F; [pu a7.qui.] cric permutando maior quoque
B, ad C, quam E, ad F5154: [per 7.8. qui] componen-
do, maior rotins B, C, ad C, quam tonus E, li, ad F:
8: ruifus permutando , [per z7.,qui.] maie: B, C, ad
E,F, quam C, ad F. hit autem muer proportie A,
B,C, ad D,E,F, vt oltcndimus , quam B, C, ad E, F;
malte ergo maie: cric proportio, omnium A .B,C, ad
omîtes D,E,F, quam vitimæ C, ad vlrimam Quod.

-. en: tertium . vDemde (in: quatuor magnitudines , 8: aliæ ipfis
. numeroæquales cum cadem hyperhefi , nempe fic
Sumer propertio terris: C, ad terçiam F,quam quarta:

tr .16,adquartam Br Dico adam conicqui r V; cairn

a: a iaml



                                                                     

a I. Ë M. V. a3,
Main tribusefioltcnfum,maior ci! proportio B, ad
E, quam B,C,G, ad E,F, H. Muth ergo maior en:

’ A, ad D, quarra B.

A ---- D- p C, G, ad E) F’H.op - . .- .crgpfper 2.7.quin.)
8...... fra-.9 - permutando mi-

, ner en: A. ad B,C - J 1 ï-.--:-- C.G.Iguam Dm!

. . E,F, ; 8: [parG L H 2.8. qui.) compo-. ’ neude manet 15,8,
C36, ad B.C,G, D’EaFaH. ad Balla æ [Fer
27.quin.]pcrmurando A,B,C,G, ad D,l:.,F,l-l, maie:
quam B,C,G, ad E.F,H. Quod en: p.r0pofitum.

Quaproptcr cum in muer proportio retins A,*B,
"C45, ad tonna D,E, EH, quam ablatæ B, C, G, ad
ablatarn E,F,l-I.[pcr 5 34mn.) Erit 8: reliquat A,ad
rehquam D, maior proportio, quam rotins A, B, C,
G, ad couru D,E,F.H, quad cit fecundum .

Œonîam veto , vt in tribus demonltratum fuit.
maior cit proporrio B,C,G, ad E,F,H, quam G, ad
H; 8c maior A,B.C,G. ad D,E,F,H, quam B,C,G,ad

,E,F.H, vt .eitenfum fait; multo maior en: pr0portro
A,B,C,G ,ad 1,), E,F,l-l, quam vltimæ G, ad vin.

mam H. Qued cit tertium . .Dcmum eodcm mode concludi petefi,eadcm con;-
piequi in quinque magnitudmibus pcr quatuor; 8cm
in: per quinqua, du. quemadmodum eitendlmus in

quatuor par tres . Quai-c confia: rouan hoc Phage

rcma,&c. .Qainti 51W,- Finis. ,

i. h ’ ’ UEV-T



                                                                     

Ève LIDI S 
ELBMENTVM’ 1 I

S E X? T VnMe
2 xxsühsüsüsüfi

 ’ DÈFINIITIONES.

. L y v .Imilésfunt figurœ rcâilîneæ, quæ&fino
gulos angulos fingulis angulis æquales

habent, arque etiam latera,quæ circum
an gulos æquales , pr0portionalia.

POfiquam Euclidesîn Libro (Einto explicatio-
  mm proportionum in quantitalzibus1 tontinai:
"gencncê, nullatcnus defcendendo ad aliqüam (pe-
ciem quantizans,abfoluit ,in hoc 6.1ibro fpecificè
biteqdit quamnam proportioncm inter le habcaut
Iincæ,an uli , circumfercntiæ circulorum ,triangula,
iliæquc gara: planæ. Quod vt funins exequatur.
’  In primis dieu que figura: rcâümcæ fun:i!læ,quæ

A habent angulosintcr fe æquales .8:
’ inluper latex: cire: iplos æquales

.   A angulos .pïoportionalra . V: mg.
v ’ triàngula ABC,DEF.tantummodo

E F Emilia dicentur , lifuerintæquian-
30.13; haut angulus A.ângulo D,- 8: B, ipfi E; fic,

J . L ’ l lf



                                                                     

t DE Mu.- Vlçæ :4:
ipfi F, æqualis fit : Net n0n adam lacera cîrca æq ualcs

A angulos proportionalia , bocal-v: A8. ad AC, in
Baud DE, au: Mimi 8C,-m DE. ad EF- g 8e v8:

AC) 3d CE, ha DE. ad  
  . , - 1 I; 5. * Rccîprocæ figuræ fun: cum in maque-’figur

antecedentcs , 8c confcqucntcs ration am

4 terminifuerint. ; * ’
  Tlcœmpligntîa a in? paralleIOgrammî: 2K
V NL,la:en ZG, GKita fuma: pr’opor’tïoiiàlî": l

    .. - -. lateribus L M;MN, v: in vtrœ

, S 6- "que parallalogtië
  me fic 8: «un:Q de!!! 9 à: confieI w . ’ .quês dia-rhumi , ; proportionûshon

en: en fit propor-
tic zc cd LM,

qui; MMàd 3K. ’In hoc enim afin ZG antœeâchl
puma-rationis citinfvno panllelogrammo , 8: LM
confequen’s id alio parallelogrammo : 8c ’rurfüs MNx

antecedcnsalterius rationis reperitur in illo para":-
ÎPEIICmmin no polaimus tonquœntem alternas
imagina: con aqucns .GKfizt in :in parallclognm-
91°: In quo repcritur ZGanœchens prioris ratloms.
Quatrains vcroque. parallelogrammo 2K. LN repe-
rça: notatedcns, 8: confcqucns racionum g 8: ideo rç- 4
C’Pfofi mm: polît: parallclogramma. . Q1103, dî-
âllm fifi de panallelogramma "le: eçiam de mana
films; in alijs autcm figuris nus reciprocatio non
confidcracuri Gzometrxt. ..   - -
la Ü ’ Q - I m.



                                                                     

:4: . aramon,
Il 1 1.

Secundum extremam , 8c mediam rarioncrn
rein [inca (mita cliedicitur , cum vrtota.
ad maius fegmcntçm , ira. mains ad minus

rfeliabnerita’ ’ .’ - ’ v

SI méta àliquz fine: A8, in diuîdztnr in (Limas.
Inter. v: quemadmodom cota A8, ad malus’feg-

mentum AC, in malus
5* d Û Cv’n dBÎfegmentumACLad mi.

I r . . au: fegmentum C3; h!-lulinodi une: dictant diuih facundâ extrcmzm,& me.
dùm rational! . Hanc diuifionem exponçt Euclide!
Propdf. go.humslxbn , unique propofmt , lice: :1ij

. Minfeeundo libroïPropof. n. [marnera qui-
demfnuu’wl’mœt une: annulais, vdconitac e:
fibré: Stadomctnæ, vnd iurcmemp hzc diulfio vo-

cuifolct-lhumagropor a...» a d -

A I" v. vAltitudo cuîufèunquc: figurie litiez facto
pendicularisd à verticc ad’bafim Lia; .b

v NniangploiABG’nrtex 5:1
A* - l dAœïqnoad Bafim’BCwer-s

d pandicùlaris ducarur AD,d1-
«tu: hac perpendicdm’s al-

* tirade trianguln ARC , in vt
ï . tamtam (nestor battu; altim-

- A dineur d tûmgulum A3 C.
4.112624 dt perpendicularis
A.

I v.f ,



                                                                     

a! l l M. 71. sa;
.4 ’ Vs ’Ratio ex rationîbus componi dicitur,cum ra.
f tion um quantitates inter fe multiplicatæ,
; aliquam c-Eecerint rationem . ,

Vorâamdenominator euiuslibce proportionis
  exprime quanta fit magnitudo antecedens ad

qonlequentem( v: dencminator quadrupla: préparé
notais, nempè 4. oflenditin quem: proportione’quaâ

drupla anteeedentem magnitudmem quater conti-
nere confequentem :denog’iinator veto propomonil
fub quadruplæ, trempe muni qhart. indien antece-
dentelai efle quaream partem coniequentis,&c.) Diei
(oie: denominator à Geometris,feu qiuantitas prolact-
tionis. Quapropter hæê dehnitlo vu]: , [importio-
lem alignant ex-duabus, . vel pluribou propordonihue
çomponi, quando Imam denominatqres.feu quanti:
eues inter le multiplicacæ etfecerint imam proprem-
mm, feu illius proportionis denominatoremî Ve hg:
Proportioduodecupla componi dicicur ex dupla r a:
enupla g quandoquidcm denoqninator proportionia’

duodecuplæ, nimirum u. producitur ex multipliça
donc denominatoris du pl: proportionis. nem p: i5
denomnnatorem fexruplæ,boceit in 6a Eadeni profil:
lus mime proportiotngecupla dicitur componi et
dupla; eupla, 8: quintupla . rNa’m hamm dcmmina-
tores a. 3. 5,. en (a multiplicati signant ID.
danominatorem,&c. . - . , i , - I ’ I - 4
i Vnde quemadmodum in magnitndinibus’ chn-

tinuê proportionalibus (v: diâum cit ad DefinJIO:
lib. s ) picportio prima: ad vltimam dicitur comparu
êprôportlone puma: ad mandant: . a: Monde! à)

clam, a: terüæ-adguamm, au, Sic tannin «in:

4 Q a. i b" -



                                                                     

1 V C il 1’ D 1’:
ancumque magnitudinibus ordine mûris proportiô
prima ad vltimam dicetur componi ex promu-tian:
primg ad mondain, 8: feeund: adtertiam , & ténia
ad quartam, ôte. donec proportio extiterit; quoniam ,
de’n’ôminator pr0portioms primat magnitùdinis ad ’vi-

timam confurgit est denoim’natonbus’ proportionnm

inter mediarum inter fe multiâlicatis. *
. Hoctotum Confirmant: à auio in hoc locqad.

I ducendo varias antiquorum demonürationes cire:
banc-maman! : Quas ,demonltrationes apud cira.
mm audiorem-legere , baud inutile exit .

i Ïh-ScXto memento. -
. fluent in bac Sema Elemento babcmu; ex-
. Ï t. ptyimsfigunrùm proportiones inter fifi;
lump: interligneras fimiles, 6’ migrons ,imer
tçflzsdlimas propbflionales, interpquallegogram-
mariol feê’ias’lineas applicata. Q19modo lima

Menin ac audit rationejêcernr. Tandemque
de proportionibuseircumfêremiamm , éangua
16mm ,fifiorumque in circuits æqualz’bus.
bus-chambusfextum Elemenmm abjbluit .
A ’ » - » : a e - A - . .

P ROPÜSfiI. :THEO R. I.
Triangulajôepafalleiogramma, quorum ea.’
Ï . tien: fixait altitude, inter fe ira fe babent,

SE! dueltrianguia ABD, emdem habentia
« altitudiummmum baies (in: BC. Badiane

4 . C. 4 I I a n k v



                                                                     

l z I. E M. r 1. - a. y:duo parallelogramma 8E, BF, eiufdein’altltuâinîâ
quorum eædem hales 8C, BD. Dimita elle triangu-

. mm ARC. ad triangu-lum A81) ,8: parallelm
grammum BE , ad pa-
rallelogrammum BF, v:

av â’àbèfiâœzâfrbîfë

. cefl i isC B D H I K ltatuatur prima magni-
tudo , 8: bali: 8D,. recunda : At tria’ngulumA C,

I vel parallelogrammum. BE. renia , a? "imam"!!!
A BD, ve’l parallelogrammum BF,quarta,æquemultie
plicia primæ, ne terri: ab çqiiemultiplicibus lècundz,

. a: quartz, vel ma defieere , vel ma squalia elle , vel
"-vna excedere , v: oüenfum finit in Dtfin. 6.lib.s. Po- ,
mnturenim tam triangula , quai!) parallelogramml
inter ca Idem parallelas EF, GK, lieque vt diâuin cil:
in Defin.6. huius libri,triangula La: parallelogram-
maraudera habebunt altitudinem .Cllm perpendicuù
lares ad hales demiflè æqualcs aillant. Rurfus ex

ÆG, lamenta: quotctïnque «a; (li’cet in noflra figu-

ra me tantum lumatur) zquales ipfi 8C, 8:6: CG:
Item ex BK,ablcindantur quotcunquc reâæ’DH,HI. d
1 K, æquales ipfi BD. Deinde IpunâoA, durantur.
Raz AC: AH» AI. AK. Emnt igitur [par 38. pfll]
.triangula ABC, ACG, laper æquales baies . &inter
ealdem parallelas æqualia- . lEademquc ratioue çqua-
lia erunt triangula BA D, BAH. HAl, lAK, Quam-
multiplex ergo cil reâa (in , refila: BC , tain multi-
plex quoque erit tria ngulum BA G, trianguJi BAC:8e
nanan) multiplex cit "(le 8K, relia: BD. mm quoque
multiplex erit triangulum BAK.trianguli BA 0.9l":
ln toc triangula æqualia lune diuifa rota triangule
559. ABKiin quo: métas æquales refit: fliernnt to.
a «adam . Œoniam veto li bafis BG, æqnalis

t Q 5 fue-



                                                                     

.535 E V CI L I D I S
, floqummalotetit A, quam HQuocireaEper 8min?

A,mflor ad C,maiorem habebit proportionna uam
mon adcandem C:At;[ "Hamada vt [-1,14

C,ita ell ex æqualitate D; a F (quoniamkyt D, ad
æ,itâefl’G,ad C315: vt E, ad F, in eltH. ad LG.)
Mimi «go mit imam poportio.A,ad C, quem 0nd
f, Quodefi propofitumng, i . , v

vinons. 33., THEOWR» 33?

à. ruent maior prpportio tonus ad totum,
quam ablati ad ablatum: Erit-ôc reliqm
ad reliquum mater proportio, qnam to:

I

9 " titis ad totmn . i

Su maint proportlo totlùs A8, ad totem C D,quam
l ’ ablatl AE,ad ablatum. CF. Dico miam propor-
tlo’nemreliquæ EB,ad reliquùm PD, maiorem elle,
; a ï à, ’ * quem totius A8, ad vtotum
A ” v ’ El B iCU.Cum enim maior fit pro-’
l j M 3 " iportîo AB,ad CD,quam AE,

à ’Ci a F D" g ’- xaClCFflfper1.7.qiiivil:ijei’il:quoi

; que permutando maior, roi-1
va A y . panic AB,ad AE,quam 0*
idCFm propterea [pet go.quinti.]per conuerfionena
hâblais minor erit prdportio AB, ad EB,quam Cl);
mil-2D; permutando igitur[per a7 quia] miner quoi
que erit proportio A8, ad CD, quem E8, ad FD,hoe
fifi E8, (cliqua ad reliquam - FD, maiorem habebic
proportionem , quant me A3, ad totam Cl).

et! propofiium . ’ . j

en
4&3;



                                                                     

3175M V- au"
’ A PROPOS. 34..« THEOR. 34.

Si fine quotcumque magnitudinçs, «Staline
L ipfis numero æqualcs,fitque maior pro-

portio’ prima: priorum ad primam poile;
riorum,quamifeçundæ ad fecundam: de

v hæc maïor,quam’tertiœ ad tertiam: ficque

deinceps: Habebunt omnes primes-6mn!
adomnes pofleriores fimul,maiorem proÀ
portionem , quam omncs priez-es , renfla.
prima, ad om ries pofleriores , refléta pari-

- ter prima: Minorem autem, quam prima
priorum ad primamv pofieriorum: deni-
que maiorem etiam ,quam vltima prioa
rumad vltimam polleriorum t 1 »

Slnt primo loco me magnitudines A, B, C, dulie
tees D,E,F5lit autan maint propottio A, ad D.

. t r A . quam B. ad E a: Item maint
A D. B,ad E. quam C, ad F. Dicoortionem ipfarum’ A58, C. .

B- E- imul,ad ipfas D,E,*F, fimul.
. maiorem elle proportione B.

C--i F... C, limai, ad ipfas E.F, fimul:
Minorem veto proportion: a

A. ad D; maiorem denique, etiam proportion: C,ad
F. Cam enim maior fit pmpottio A, ad nguam B.
ad. E;[per 7.7. qui] cri: permutando mazet A, ad B,

a quanti D, ad E, igitur [par 28.quinti.] tamponnade.
maint en: proportioipfarum. A,B,limul, ad Banane
Magma Dé, fimulæd E; persuade igitur,[n;rlua

en .



                                                                     

a; EVCLIDIS[pu 2.7. quinti.] maint erit proportio A, B, fimul ad
D,E, fimul,quamB’, ad E. ltaque eum’tot’a A, B, ad

Jota!!! D, E. maiorern habeat proportionna, que!!!
ablata B, ad ablatam E; [pet a 5.quinti.] habebit quo-

rqûe reliqua A,ad reliquam D, maiorem proportio-
nna, qua-m rota A8, ad totaux D, E. fiadem ratioue,
major erit roprirtio Jim! E, quam totius BC, ad to-
jam E, F: ulto ergo maior eut proportio A,ad D,
y quam B,C, tonus, ad totam E, F Permutando igitur,

p67 a7. quin.] maior cri: proportio And B, C,quam
’ ,ad E,F, &[prf 1.841403.) componentio ergo maint
«Il proportio tonus A,B,C, ad B, C; quam rotins D.
"E,F, ad E, F. Et [par 1.7.qùimi.]rurfus permutando,
maior promrtio omnium A, B, C, fimul ad omnes
.D,E,-F, fimul, quam B,C,ad EF. (bloc! fait primo

- loco propofitum . -
,..Qmecum fit maior proportio rotins A, B, C, ad

trotum D, E, F,quam ablati B, C, ad ablatum E,- F;
[par 3;. quina en: etiam maior proportio reliqui A.
ad reliquum D,quam tonus A ,B,C, ad totum D,E,F.
Quod elt feeundum . ’

(banian: veto maior ellproportio B, ad E, quam
et? ad F; [par a7.qui.] cric Ipermutando maior quoque
Bi: ad C, quam E, ad F; Et [pu 7.8. qui] componen-
do, maint rotins B, C, ad C, quam rotins E, li, ad F:
,8: ruilas permutando , "[per 27.4145] maior B, C, ad
E,F, quam C, ad F. hit autem maint proportio A,
1B,C, ad D’E’F’ V! OlÏcndlmuS , quam B, C) ad E,
amulto ergo maint exit proportio omnium A B,C, ad
zomnes D,E,E, quam vlrimæ C, ad vltimam . Quod

t cit tertium . .Deinde tînt quatuor magnitudines , 8: aliæ ipfis
.numero æquales cum eadem hypothefi , nempe fie
amaior proportio terri: C, ad tertiam F,quam quartz
rend quartant Hi; Dico cadota coulequi .v Ve. coin:

"a - ’ iam



                                                                     

z I. à M. r. :3,in: in tribus cf! oltcnfum,-maioç dt. proportio B, ad
E, quam B,C,G,ad 15,5, H. Màultoj ergo major en:

ad D; qua» B.
A---- D- , C,G, ad E, F’H,K ’ . :Jergortpcr 7.741011.)
3-.---- . la" r» permutando mi-

  nor en: A. ad B,
C n a C. Gy uam D’adu A E, F, ; 8: [parG I H 2.8. quota] compo-a ’ neudo malor A,B,
C,G, ad B.C,G, qqam D.E.F,H, ad EF, H; 8: [par
27.quin.]pcrmutando A,B,C,G, ad D.I:,F,H, maton
quam B,C,G. ad E.F?l-I. Quod en: RIOpOfitum.

Quaproptcr cum in major pr0poruo tarins A,B,
p.6, ad cotam D, E, EH. quam ablatz B, C. G. ad
àblafim E,F.H.[pcr 53414111.] Bride reliquat A,acl
rehquam D, maior proportio, quam rotins A, B, C,
G, adtotam D,E,F,H, quad en: (ccundum .

QIonigm veto , vt in tribus demooltratum fait.
maior cf! pr0portio B,C,G, ad E,F,H, quam G, ad
H; 8: maior A,B.C,G. ad D,E,F,H, quam B,C,ü,ad
fi,E,H, v: citenfum fuit; malta maior en: proportro
A,B,C,G,ad’ Q,E.F,H,quam vitimæ G, ad Viti-

mam H. Quod elt tertium . .Demum codcm mode concludl poteü,eadem con:-
(fequi in quinqua magnitudmibus par quatuor; 8cm
fax pet quanuc. &c. quemadmodum oltcndlmus id
quatuor pentes. Quatre confia: totum hoc Theoe

tcma,&c. . . aQuinti Elementi Film. I

. ’EVb.’



                                                                     

ËVCLIDIS’
ELBMENTVM 1 .

S EX T V-Ma a*
2 ; xxsxhsxxsxksxfi  
DÈFINITIONEL-

. * Il . ’s Imilés fun: figura: rcâilineæ, quæôcfin-
gulos angulos fingulis angulis æquales

habent, arque etiam latcra,quæ circum
angulos æquales , proportionalia.

POunam Euclidesîn Libro Qginto explicatio-
a mm proportionum in quantitatibus 1 confinait
’gcnerlcê, nullatcnus defcendendo ad aliqüam [pe-
ciem quantitaus,abfoluit ,in hoc 6.1ibro fpecificè
(attendit quamnam proportionem inter le habcant
fluez, au un , circumferentiæ cirCulorum ,triangula,
"aliæque guræ planæ. Quod vc facilitas exequatur.
a i In primis dieu quo fignræ reâilmcæ funt illæ,qu’æ

A n habent anguiosinter fe æquaies .8:
’ inluper larcra cit-ca iplos æqualcs

A angulos.pïoportiomha. V: mg.
’ E A tflàngula ABC,DEF,tantummodo

Emilia dicemur , fi fuerint æquian-
SfihkiutangulusAfingulo D,- a: B, ipfi E s fic,

a . L - 1 ll



                                                                     

t IDE M. a 71.1 2.42ipfi F. æqualis fit : Nue non etiarn mer: cil-ca æq uales
a lngulos proportionalia. hoclelt’vc A8. ad AC, ira

DE,ad DE &vt AB.ad BC.-m DE. ad E? i 8c 78:
AC, ad C8, ira DE. ad PH. a

l - . .11. f. - »d Recîprocæ figuræ film cum in maque-figura
A anteccdentesgôc confçquentes rationaux.
,Ï terminifucrint. Â ’

NL, lattera ZG, GKita merlu: proporrïoiialî’â

l » . n . lateribns L Mg
S h MN. v: in un.’ r queparallcbgriü

m0 fic a: antan
, dans , 8:: coolie
roués dam-rhum

proponionûghon
et! ca fit propor-

- rio ZG cd LM,G!!! MNÆd 3K. In hoc enim cafù ZG antes. ’
pnmæintionis amome parallelogrammo , 8: L
confequens iri alio parallelogramfiro : 8e ’rurl’u’S’ MM»

antecedensalterius rationis reperitur in illo para":-
lpêfammofin un polairnns renflamment alternas
mmpiaü con equcns GKflat in allo parallclograrrl-
mon!) que reperierGanœqedcns prioris tamouls.
Quarein moquer parallelograrnmo 2K. LN repe-
rîm’ "tendeurs. 8c confcqucns rationum g 8c ideo rç- ,
flPmËû cran: pofita parallclogramma. Qqu d:-
âüm fifi de parallelogramma valet criam de trima
80115511: alijs autan figura: relis reclprocazlo non
confidcraturi Gzomerrxg . .. a - r

VT’ empligratia a in? paralleIOgrammir 2x,



                                                                     

a4: 1 17.621131;
I Il.Secundum extremam , &mediam rarionem

refila limez. rem elledicieur , cum vr rota.
ad malus fegmentqm , ira mains ad minus

rfeliabuerier ’ .- - ’

SI refila aligna lice: AB, ira diuîdatur in Chaqu-
llrer. v: quemadmodnm rota A8. ad malus’fèg-

mentum AC, in mame
Al a I C. lBlfegmenmmAng mi-

, ou: fegmentum C3; ha-lulinodi lime: dieu!" diuila &cuodâ extremam,& me.
dinar rataonem . Hanc diu’zfionem exporter Euclide:
Propdfi go.humslxbn , caraque propofmt , lice: ahi:

, «rhinanIeeundollbrolPropofi la. [marnera qui-
dem (une mame: une: aliter [eau , vrlconstat et
fibré: Summum vnd larememp ne: dlullio vo-
wifolet 0mm mon» op... «4 ’ -

A I V.Altitudo cuiufcnnq ne: figur’æ èfi--Iir1’Q:aiaero

pendiculanslà verticc ad’bafim dedùéh. ..

A lNüamlozABGverrex fiel
’ * w Anion ad Bafim’BCwer-v

l pendleülaris ducamr At), dl-
vceenr hac perpendicularis al-

- (étude) niangon ARC , ira ve
L . tantam diaule balane altitu-

. w flirteur l triangulum A3 C.
quanta (il: perpendiculam

Alpe vf



                                                                     

8 t 8 M. 71. au
w v Va ’"Ratio ex rationîbus componl dicîtur,cum ra.

f tionum quantitates inter fe multiplicatæ,
; aliquam elfecermt rationem .

Voulant denominator euiuslibet proportioni:
. exprime quanta lit magnitude antecedens ad

goulequemem ( vt dencminator quadrupla: proporà
noms, nempè 4. oflendlt in quauls proportionequaa’
drupla antecedentem magmtudmem quater conti-
nere confequentem : denominator veto proporuonia
(ab quadrupla, nempe main quart. indicat antece-
dentem elle quartant pattern coulequentis,&c.) Diei
(olet denominator à Geometris,feu quantitas propor-
tionis. Qaa’propter hæc defmitlo vult , proportio-
Item aliquam exduabus . vel pluribur proportionihua
gommai, quando harum denominatores,feu quanti:
ratesinter le multiplicatæ etfecerint Illam proportioo
mm, feu illius proportionis denominatoremï Ve 0.33
Emportio duodecupla componi dicitur ex du pla r 8:
mupla 3 quandoquidem denmpinator proportiouiaA

duodecuplæ, nimirum u. producitur ex multipliça
tione dmominatoris duplæ proportionis. nempe il
denommatorem lexruplæ. hoc "dt in 6. Eadeni profil
lus ratione proportiotngecupla dicitur comparai et
dupla; ttlpla, 8: quintupla . :Namlharum (tenonnâm-
tous a. 3. ç. ter le multiplicati gignunt ID.
dcnominatorem, &c. , v k l 7 l "V ’ I
. Vnde quemadmodum in magnitodinibusr chn-

ttnuè proportionalibus (v: difium cit ad DefinJlo.
lib. 5 ) proportio primæ ad vltimam dicitur comparu
àpmpomone ptlmæ ad l’ecuudam .8: [rentrai

tlam, a: temæadquammflc, Sic niaouli qui,

. Q a . bu



                                                                     

l V C il r D 1’:bufcumque magnitudini bus ordîne pofitîs proportiô

primæ ad vltimam dieetur componi ex proportion:
primç ad lecundam, a: feeund: adtertiam , & tartis
1d quartant, 85e. douce proportio excitent,- quoniam ,
de’n’ominatot proportioms primæ magnitudinis advi-
timam confurgit et» dénominato’ribus’ proportionum

Inter mediarum inter le multiâlicatis. l
. Hoetotum confirmatur à auto in hoc locqad.

I dacendo varias antiquorum demoullrationes cire:
hancmateriam : Quas hdcmonltrationes apad cita.
umlautliorem legerc , baud inutile erit .

In.ScXto Elemcnto. -
l .Jndem in bac S mm Elemento babemu; me
. pcfimfigurdrùm proportions: inter fefe;
mmpeimcr figuras finales, 6* migrons , inter
refila; [incas propwzionales, inter parallelogram-
ma a; rèflas’limas anglican. æomodo [inca

Mana,- ac media rationefecemr. Tandem
de proportionibn’s’rircumfiremiarum , d’angu-

Ïôrum ,feêîorumque in circulzs æqualibus. ’

Eusphmilmsfixmna Elemenmm abjoluit .

. A .. a 1 . 4 p I A
6554!. Ra IoTriangula,’&pafallelogramma, quorum en;

Ï ,. deux fixait altitude, inter fe ita fe babent.

i-Vthafes. A... *sin: duoltrlangula ne, aux), miam habentla
t altitudinm, quorum baies un; BC. Badge:

A



                                                                     

l a: L a M. r r. - un;duo parallelogramma BE, BF, eiufdemaltltudiniâ
,quorum eædem baies 8C, BD. Dieoita elfe triangu-

- lum ABC. ad triangu-lum ABD ,8: parallelo-
grammum BE. , ad pan
rallelogrammum BF, v:

  â’àbEllîBâzEÏr’ufiè’;

«à. . ce l is BC B D H I K ltatuacur prima magni-
tude , 8: balis 8D,, feelinda : A: triangulum A C,

I vel parallelogrammumv BE . renia , a: triangulurn
A BD, vel parallelogrammum BF,quarta,æquemulua
pliera prima, ac cama: ab çquemultiplicibm feeundz,
8: qua rtæ, vel une: delicere , vel ma squalia elle , vel

avna excedere , vt ofienfum finit in Defin. 6Jib.s. Po- ,
nanturenim tam triangula , quant parallelograrnma
inter eafdem parallelas EF, OK, ficque v: diâum cit
in Defin. 6. huius libri, triangula Je parallelogram-
maleandem babebunt altitudinem .cum perpendicu-
lares ad baies demifiig æquales caillant. Rurfus t:

FBG, fumancur quotcunque refit; (lice: in noflra figu-
ra vna tantum lumatur) zqualts ipfi BC, &fit CG:
Item ex BK,ablcindantur quotcunthe reâæ’DH,HI. l
1K,æquales ipfi BD. .Deinde alpiinéto A, ducanwr
mît: AG, AH, AI, AK. Brun: igitur [per 384112]
triangula ARC, ACG,fuper æquales baies , 8e inter
ealdem parallelas æqualiao . lEademquc ratione çqua-
lia trumtrîangula 8A D, BAH. HAI, IAK, Quam-
multiplex ergo cit reâa on , reâæ BC . tara multi-
plex quoque cri: tria ngulum BAG, trianguli BAC:&
unau: multiplex cit refis 8K, reâæBD. mm minque
multiplex cri: :riangulum BAK,trianguli RA l),quia
in to: triangula æqualia font diuifa rota triangula
515G, ABK,in quo: reâas æquales feâæ Fuerunt to.
a: rtâæBGJîK . aniam veto libafis BG,arqualis

" Q 5 fue-



                                                                     

:45 E V C l. 1’ D l S
hertbafi 3k, [pu 38. pri.] nec’efTario triangulum
ABG, zquale erit triangule ABK. ac proinde li BG,
mater fuerit quam BK, neCefÏario ABG. ’maius en:
quarra ABk,& fi minor,minus erit; proptereaque deh-
cient rua BG, re&a, 8c rriangulum ABG, æquemul-
t iplicia primæ magnitudmis BC , 8: tertio: ABC, ad
3K. reâa triangule BAK. æquemultiplicnbus faun-
dæ BD,-& quartz BAI), vel vna æqualia erunt . vel
vnaexcedent, li ea,quæmter le refponden: ,lumah-
sur . Quart [par 6. de]: quillai] qua: proportio elt pri-
me BC. ad («umlaut Bi). balis ad baüm,ea cri: ter-
ti: BAC,ad quatrain BAD,:rianguli ad triangulum.
Sieur igitur bans. ad bafim.ita cit triangulum ad trian- A
gulurn ;quod fait propofitum . A ’

Quoniam «roumis quzmi.]vt triangulum ABC,
ad triangulum ABD,ita en parallelogrammum BE,
[per 34. pri] (duplilm enim cil trianguli ABCJ ad
parallehogrammum BF , quad pante: en: duplurn
trianguh ABD; vnde perlpicuum en: Un il. quina
in quoque elle parallelogrammum ad parallelogram- I
matu, v: bafis ad bafim . Quod totum confirmari poe.
telt eodem argumenta , quo v6 [unaus in triangulis.
fi prias ex putréfie CG, «a: ducantur parallela: ipfi
3A, nemon ex punâisH,I,K, parallelæ ipfi 8A, 8re.
Triangula igitur, 8: parallelogramma . quorum ea-
dem fuerit altitude, ita le habeut inter leur. baler.&c.
quad en: demonltrandum".

"’ ’PRO.’



                                                                     

: z e M. n. :41
PROPOS. a. THEOR. a.

Sîad vnum trianguli larus paraIIela duâa
fuerit rcâa quædam linea ,hæc proporf
rionaliter («acabit ipfius trianguli lattera.
ftfi trianguli laterapmportionaliter le- "
(in fuerint , quæ ad feâiones adiunc’ta
fuerit mâta linca , erit ad reliquum ipfius
trianguli latus parallela.

IN "531331110 A BC, duarur primum refila DE";
rallela lateri BC. Dico lutera A8, AC, leâa eflé

proportionaliter in D, 8e E, hoc dinde
vr AD,ad’ DE, ira AE, ad EC . Duâia
namque reétis (ID, 8E, [par 37. mimi.)
erunt triangula BDE,CED,luper eun-
dem balim DE, & inter eafdem paulie-
lag DE, 8C, conflituta inter fe zqualia,

C Quare [par 7414:. vt triangulum ADE,
ad triangulum D B, ira elt idem trian-

gulum A DE, ad rriangulum EDC: Arqui [parfin]
vt tria ngulum ADE. ad triangulum DER, ira efi ba-
fis A D,ad bahm BD,(cum hac tria ngula fin: eiuldem
altitudinis, vt confia: li pet E, panne]: agatur ipli
A8.) Eademq; ratione vetriangulurn ADE,ad trian- v
gulum EDC, ira rit bafiu-A E, ad bafim BC. V: igi-
tut AD, ad BD, [perruquinti] ira cit Ali, ad EC,
("un ha du: proportions eædem fin: proportiOnl
trianguli A DE, ad triangulum D E B, 8: eiufdem
triîinguli ADE, ad rriangulum EDC.) Quod en pro-

tum .
. 8ere: deînde «fla DE, lacera A3, AC, proportio-
salirez . DE, pareur-lm ,00: reliquo lateri BC.

f « Q 4 Du-



                                                                     

9.43 IVCIIIDIIQIDuâis cnîm, vt fupra. reâis CD, BE,[per t. ex.]erît
bafis AB,ad balim DE; in triangulum A E, ad
çrtangulum DES. cum (in: eiufdem ahitudinis : Po;-
njzuraucem vt AD,ad DB,in AE, ad EC: igitur
[par u. nanti.) cri: vt triangulum ADI: ,ad trian-
gulum EB,itaAE, ad EC. Sed [par x.fex.] v:
balisv AE, ad bafim EC.ita cit triangulum ADE, ad
tgiangulum DÉC, cum-parfile: finteiufdcm altitqdi.
ms: Igirur [par Il. 414:1] v: triangulum ADE,. and
triangulum DER. in cil idcmtriangulum ADE 5 ad
triangulum DEC. Æqualia ergoEper- 19 quim] nm:
triangule BDE, DECm: propterea cum candcm ha-
bcam bafim DE,[pcr 39.pri.] cran: inter «idem pa-

- annelas confirma; Quinte pataud: en DE. ipfiBC:
quad cit propofitùm . Si igitur. ad mura trianguû la.
tus parallcla duâa factit,&c. de en: ofiédchum.

PROPOS. 3. THEOR.Ü3.  .
Sifitrîanguli angulu’s bifarîam fcâus fit,fc-

j cans autcm angulumrcâa liuca fccuerit
8c bafim; bafis fegmcnta candcm haba-
bunt rationcm, quam reliqua iplîus trian-
ouli latent. Et fi bafis fcgmcnta candem
gabant rationem, quam reliqua ipfius

V trianguli latera; reâa linca, quæ-à verticc
ad [eâionem producitur, bifariam fecat

. angulum ipfius trianguli.  
N triangulo ARC, refis AD, («et prîmo angululn

BAC, bnfariam . Dico en": vt BA, AC, in BD, ad
DC. Agatur enim pet C, refit: CE ,vpnnllela iplî

. Dû» doneç 95mm, mâter magna; carguant u

  . Ç a , ,pun-V



                                                                     

4E l. E M. l 71. ï 349
E, punâo: (debent autem coireCE. a: 3A, quia au)
gnli B, a: BCE, minores lus: duobus nais : liqui-
dera cum duo angulr ABD,BDArin triangule A30.
[per r7.pri.] fint minores duobus métis; a: angulus
"BOA, [pu a9.pri.] firæqualis interno , 8e appolito
BCE, cran: etiam duo anguli B, a: BCE. minores

duobnsreâis: quateiuxta defin.
l 3.lineæ CE,BA,tandem coibunr)
eritque [pet 2.9. pri.] angulus
ECA, 4æqualis alterna CAD; de

. angulus E. externo DAB, æquahs.
c trit.Cum lgitut duo auguli CAB.

DAB, pet conltruôtionem æquaq
les ponantut , «une a: anguli ECA. 8e E, inter le
tquales; ideoQue Un 6.-pri.]& refis: AC. AE, inter
le æquales; Vt igitur EA,ad ABÆper 7. «in ] ta ÇA,
ad tandem AB. Atqui [par ajut ]vt A, ad A8.
itult CD, ad DE, çum in triangulo EBC,re&a Al).
fit parallcla lateri CE :Igiturtper n quint] v: CA»
ad AB,ita CD, ad DE; Quod faitptopolîtum. .
i .Sit dcinde,vt CA,ad A8, ita CD, ad DE. Dica
reâam AD, bilâtiam [une angulum CAB. Prob.
Quonîam enim INCA, nd AB, ita ponitur CD, Il
DE: V: auteur CD, ad ’DB, [pu a. [ex 1! ira eltEA,
ad A8, (quad in triangulo CES, refis AD, duâa fr:
parallela lateri CE.) [par r Lquin J erit vt CA,ad AB-
lta EA, ad candcm AB, æqnales lgltur [par 9., main.)
fun: EA, 8: AC, ac propterea anguli E, 8e ACEÆPGP
s-pmlinterfe cquales tram. Cam igitur [par 7.9.l
pu.) angulus ACE, qualisfit alterna CAD, 8: an-
gulm ,13. Imiter æqnalrs externe DAB; erunt &duq
angulr CA D, DA B, æquales inter le . Quod en pro!
pofitum . Qunre fi trianguli augulus bifirim Jean!
fit! un Q9°d tu: demonllmndum. : il d r

a... I V V



                                                                     

ne ’ 17631. I D 1 s
PR O-POS. 4. THEOR. 4.

Acqniangulornm triangulorum proportio-
nalia fun: lattera, quæ circum æquales an-
gulos;’& homologa (un: Iatera,quç arqua.
libus angulis fubtendunrur .-

Int æquiangula triangula ARC, DCEgfintqué.
t æqualesangui’iABC, DCE, 8e ACE, DEC,&
BAL. CDh. Dico elle AB, ad BC. vt DC, ad (15,8:
B(l,adCA,vt CE,ad ED;&denique CA. ad A8. v:

’ ID, ad DG: Itacmm laiera area æquales angulos

F (ont proportrcnalia , Homo.
locaqve (un! en latera,quz,

A çqualrbus angulls lubtendun-
tut, hoc elt , 8c antecedtntia
0mm: and? refpiciunt an-

. gulos, 8: con equentia 6mi-
B I c E liter . Conlliruantur lateta

.BC, CE, lecunduln lineam refilant BE, ira v: nnguluh
Dt E, extrrnus fit arquahs interne ABC; pariterquc
"encrons ACE, interna l)EC,fit æqualis:-Et nia I
ducs anguli ARC, A( B, [par r7. pif] minores un:
duobus reârs : cfl autem angulo 1K B.æqnalrsangu-
luis DPC, errant angnlr B, 8! E, duobus reflis mino-

’res . Quare [par unifia" j reâæ BA, BD, produ-
ite; verlus partes A, 8: l), (ciblant. Producantnr

ergo & conueniant in F. Quoniam vero angulus en-
flernus DCE,æqual.s efirnterno . 8! 09905:0 ARC.
(par 28.pri.] panllelæ erunv (.D, 8K BP. Eademquc
frationeparallelzcrum CA. 8: ÈRE: 0d angulus et.
Remus:ACB,fit çqual-s interne DE .l’arallelogram.

mum elligitur ACDF, marnant): recta Afin"
31117.]. zqualis refis (Il); 8:. r: aCA, æquaâsarcc



                                                                     

, slang". l 31Là: DE Quonlam igirur in triangulo. BIEF , «fla I
AC,parallcla cl! lateri EF,fper.z.[cx ]er1t ABgad AF-
bbc ellnd DC, (qui: æquahs clt ipëi A F1) V! 3C a t4 ’
CE.Permurando igrtur [par 16 quin ]erit A8. ad BC.
v: DCnd CE. Rurlusquia in codem triangule BEF.
fréta CD, parallela en lateri BF,[per 2.121] erit BC.
ad CE, v: FI), hoc cl! CA, que æqualis cl! ipfi. FD.)
ad ED. Pcrmutando igitur, [par 16.qairm’.]erlt BC.
ad ÇA," CE, ad ED. Cam igitur fit AB. ad BCnI:
DC,ad CE;& BC,ad CA,vrCE,ad ED, [pr 1141i:
cri: ex zquali A3, ad CA, vt DC. ad ,QIod Cl
propnfitum . Acquiangulorum ergo trianguloruu
proportionalia (un: lacera, au. 030d cm deman-

flrandum. A .COROLLARIVM.
Ex bis pater, lineam rcâam , qu: in triangule mi

lateri parallela ducitur, auferre trian clam fimile tu!
triangulo . Si enim in triangule BE , lateri BF, pa-
rallela ducatur CD,erit triangulum DCE, loti «un.
guloBEF, fimile. Namæqurangula funtgcum aqguu

* BFE, FBE, [pu 194,212] æquales (in: angulis (DE.
DCE, externis la: angulus E, comrnunis . Ruth!
cum, vt demondtatum elt habeant laura cirer aqua-
Ies angulos proylorrionalia, pet primam Defin.
libri fimilia min: triangula, FBE , 8: DCE.

P’R OPO S. 5. THEOR. y. a
Si duo triangula habeantlatcra proportîqc

nalîa; çquiangula crunt triangula,& çquaa
les habebunt cos angulos. fub quibusgæ
homologa latera fubtenduntur . l I

Va triangula A852. DEF, habeant lutera mie
portionaha, tique A8. ad BC.vt 0158: F;

l , I



                                                                     

l ne: EVCLI’DIS:8: BC,ad.CA,vt EF,ad FI),- & deniqueiABad AC,
,vr DE, ad DE Dico buiufmodi triangula elle æquiw
.aogula , angulum icilicet A, æqualem clic angulo D,

v A D &angulum B,angulo E5 8rd:-
. ’ i muni angulum C, angulo F. Sic
. I - enim angulr æquales ref iciunt
r EGF latera homologa. H13 Ppolîtis
.I G fiatangulus FEU, [par 1.3. pu]

1,: c
æqualls angulo B, a: angulus
EFG;angulo C. conne: ianrque

- reâæ EG, FG, in G, v punéto
icritquefper 32.pri.] reliquus angulus G, relique an-
fûlo A, æqualis :Æquiang0l r igirur fun: triangula
ABC, EGF; Quarc [par 4 fax.]vt A B,ad BC,ita et!
CE, ad 1-. F; vt autem A8, ad BC, ira pomtur DE,
ad EFrlgitur [pet inquin] thE, ad EF, ira cit
30E, ad EF: ac propterea [p37 9 quin.]æquales erunt
16th: GE, DE. Rurfusquoniam [par 4.jëx.]vr BC.
ad CA, ira cil EF, ad K1": V: aurcm BC. ad CA,ica

i ëeitEFmd FD;errt[per u.qwn.] vt EF, ad FG,ita
readem EF,ad FD; ideoque [par 9. quint] :quales

« I z«ont FD, FG. Quantum latera E6, K5, æqualia
*fint laceribus DILUE vuumque vtriqut,& bafis EF,

a Munis; [par 8.pri.]Erunr anguli G,& D,zquales;
ac propterea [1m 4. pri.]gtiam reliqui anguli reliquis
angulis æquales erunt .- Quamobrem cum angulus
G, fluaIiS [il angulo A, tri: . 8: angulus D , eidem

Jngulo A.æqualis;eodemquc-modo aggulus DEF,
0113910 B, 8: angulus EFD, angulo C , iæqualis erit;
" uod fait propoiituin; Si ergo duo triangule larera
and au: proportionalîa,&c. (110d en: «moulinan-

uni. a
’ piro-



                                                                     

rstM.’ r1; au
PROPOS. 6. TH EOR. 6.

Si duo triangula vnum angulum vni anguld
æqualem, de circum æqwualcs angulos lare.

,. ra proportionalia habucrint ; æquiangulæ
’ cran: rriangula , æqualefque habebunË
. angulos,fub quibus homologa. latcrafub.

tcnduntur . i
IN triangnlis, ARC, DEF, En in antecedenti fi-

gura.) duo anguli 8,8: E, lint intér Te annales,
fintque latte: AB, BC.,proportionalia lareribua DE.
EF; hoc cit lit A8, ad se," DE, ad EF. Dico re-
liquat angarie: reliquisangulis males elfe , a 1mn
(cilice: A, angulo D, 8e angidum. C, .angulo : Inn
enim æqualesanguli homolog anet-mina: lacera; V1
in antecedcntid’emonitratione angulo B, fiat æqualis
angulus FEG; 8e angulo C, angulus E FG; no llan-
te, vt in antecedcnti propofitioné diôtum ir, crie
,triangulum GEF, trian Io ABC , æ rangulum.
Quatuor 4. [au] in ad 8C,ita cit d E ,adEF:
5:41 vtVAB, ad BC,iea ’tnr DE,ad EF Igiturlrper
"quina vt DE, ad , «F, ira cil: 6E, ad candeur E5;
arque ideirco DE, G E, [pet 9. un] æq unies cruiii’.
Itaque cum latera DE,EF,æqua ia (in: latçtibus CE,
15.13,6: urique anguli amplis contentiæ iules (nain
angulo cui fadas en æquali: angulus l-cLG, 2c] ualis
cit poliras angulus DEF , quart: æquales ad inuicem
(tu ut anguli DEF, GEF,) [perd pl.) cru ni: reliqui
panai!!! D, 8: EFD, reliqiris angulie G,EFG,equales.,
Cam ergo angulus G, lit zqualis angulo A; .8: angor
lus EFG, angulo C, «mon errant angulis Aide C,
finales anguli 0,5: EFDp’b Q1135 gniangulaerunç

, L i * trian-



                                                                     

au 37.01.1071:triangule ABC, DEF; quad fait propolîtntn . Si ergo
duo rriangula vnum angulum vin angulo æqualem,
au. Quod eratdemonitrandum. fi 4

PROPOS. 7. THEOR. 7.
Si duo triangula vnum angulum vniangulo
i æqualem, circum autem alios angulos la-

tera proportionalia habeant; reliquoruni
Vera fimul vtrumque, au: minorcm , au:
non minorem rafla: Æquiangula crane
triangula, 8c œqùales habcbunt ces angu-
los,circü quos proportionalia (un: lacera.

la; duo triangnla ARC. DEF, litque. angulus A,
in triangulo ARC, æqualis a ngulo l). in triangu-

le DEF, 8: tarins laiera AB,BC, cire: angulü ARC,

i e i «Éponionalia lateribns DE,
,circa angulum DEF; hoc

cil fit vt AB, ad 8C, ira DE, .
ad hièble tamen conditione,
v: qnillbet reliquorum angu.
lorum,lit minor re&o,vel non

» minot. Dicoçquiangula elfe

’ ,.tria ngiila, aigu los (cilice: A5C. à E cire: nous l’unt latere proportionçlu , de an-
gulos C, 8e F, arquait: en: . Probat. Sitenim primurn
tara angulus C, ’ uam Enfin minot . Quo patito fi
anguli ABCJzE, non (un: æquales , fit ABC, mllot
quem E; fiatque ipfi E, squalis ABG; Cura igitur,
ongulus A, angqu D, ponant æquihs; [par 32.- pt.)
exit, a: reliquus AGB,’reliquo F, agonira; Mecque,

’ triangula A68, DEF,æquiangula etunt.’ Quatre v:
A8. a DG, [panera in DE, ad arasa in fifi,



                                                                     

! La E M. 71; 1g:ad EP, ira ponirur AB, ad BC« Vt igirurtperr r. qui.)
A8, ad BU, lia eadem AB, 4d 3L: ac propterca [par
94mn"; zqualcs arum BU, 8e BC, 8e rdeô [par
s.pri ] anguli BGC,BCG, æquales . (Jim igitur au.
galas C ,pooazur tette minor and: angu lus BLEU,
,rcéto mincir; ideoquc ei dcincepsGBA, recto maior;
cum [par i;.pri.] BGA, 86C. angulr fine duobus
narszquales . hit auteur «menins angulus ÂÜ’B’JH-

gala flaquais. Maiar igitur «(tout pinter angon
in: F: (cd poliras cit ctiam tcda miner. (and cl!

abÎurdum . iSir Jeinde tain angnlus C,quam F, «ac non mi.
mon critique in iupra angulus C, angulo 813C, a: lira.
lrssquare etram SUC, reâo non mina: en: , ac pro-
pretea angulr BCG, 86C, in triangulo (z 6C . non
minores erunt Juana: redus , fcd vel nuions, vel
æquales duobus mais; quad en: abfurdum, tout mon.
[per v; PHJ duobusredns.’ minores. Non ergo m:-
quales funt anguli ABC,& E, [cd squales, que tic,
circo [pet sa. pt] reliqui main angon C. de flaqua.
les erunt squod cit propalitum . Quare fi docima-
gula vnum angulum vnranguloæqualem, «Ben Quint

demonltranuurn en: r v
Ç . l .PR OPOS." 8, THEOR. 8. à

Si in. triangolo refiangulo , abangulo rec’io
in baiim pervpcndiciiiarisduérafit; quæ ad

I perpendiculaicm trianguler , ruai toti
triangulo, rani ipfa loterie fun: iiiiiilia.

lN triangulaBAC’; a’n lus BAC, fit re&us , à quo
ad balim perpendicn aria agami: A0. L’immun-

gula ADB, ADC,i,inilia aile, mitriangulo A86.

, 8c in-



                                                                     

ne un LTD] sea: inter fa: Prob. Cam enim in rriangulis ABC,
ADB, anguli BAC, .BDA, fin: reâi ,8: angulus B,

communzs,(per 31m.] cran; si
teliqui anguli ACE , 8: DAB,
cquales. Acquiangulum igiruc
cit rriangulum DBA, triangule,
ARC, ac proprerea (prix, la.)
habcbunr latcra circa æquales une

a » gilles propertienalia,&c.hec cil,
i crienCB,ad RA, ira BA,aJ BD, 8: vt. 8A. adAC,
la BD, ad DA; 8e vr BC. ad CA, ira 3A, ad AD . ira
enim lacera homolega quualibus angulis opponun-
un, uvule a. propail huarts libri. Qiare hmile cit
triangulum ADB, tari triangule ABC. - Endem prou
(in mode oltendetur , triangulum ADC, riimilc clic
eidcm triangule ARC. Nain anguli BAC, ADCJunt
frai, 8: anguiusAC, communia; ac proprerea [par 32.,
pi.) reliqui anguli ABC, DAC, zonales . ,Œatcmerv
4.1242] vr DC, ad CA, ira cit CA, ail-CD, 8e v: C5.

’ ad AB,itaCD, ad DA: &vt C8, ad BA,ita Cd, ad.
AD; icenim quoque epponnnrur homologa lacera
mimi angulis lccundum ptæfcripta in 4. propol’,
buiuslrbri. Haud focus demonfirabitur Emilia inter:
le clic triangula ADB,A DC, cum anguli EDB,ADC,
En: reâiçdean uli ABD, CAD,,olicnli squales ; nec
non anguli BA ,DCA; Arque idcirco (Paru. [ce
fit et BD, ad DA, ira AD, ad DC, Sur DA, ad A

’rur in triangule reâangulqab angule trac in in-
, in perpendicularis duëta (indic. Qaad cria: deman-

lrrandum. * I i- COROLLARI’VM. i .En .36.erle manifcltum cR.pcrpendîculab
«mon; igregangulo uianguloiuhhalim demitrhtur.

e c



                                                                     

,ELEM. VIL :57elfe medîem proportionalem inter duo befislegmen- l
a: Item -vtrumlibe: laterum magnum reâurn n’nbien-

eium medium nommai: efle inter com! butin;
. a: illud Iegmentum bafis, quad ei lateri admet.

omnium enfin fulge’fl’e redan aâcDA, in 0A,
en] DC-ec ropterea mm: un); ’ ourdou-g
lem m’a B .8: DC. Ne: non me!!! (fée-flua! fait

v efle u C8, ad 8A. in 8A, ad BD; 18: idcirco RA. me-
diam eflè pro niquaient inter CB, 8: BD: E: deni-
que efle v: , ad CA, in CA, ad Cl); Mecque CA’.
mediam exxflere prppouioaalem une: BC , &CD.
ngd fait propofitum . . ’ »

PR op os. 9. .PROBL; r. ;
Adam rem lima imperatam parte aufcrrc.

Mperctur, ne: fine: A3, aufinmue panent en.
l dam. la; An! matu: refis AC, vtcum’quc facies

minium BAC; 8: paie: et AC,in-
v de bite produâa abiindantunoo
I pattes æquales cumulât»: magnitndi-
. nis,quota pars detnbêda en ex M3,"  
Ïlnëropofita (iguanes fun: A D, DE.
E 5 deinde ex C. ad B. refit. ducat
C8, cui perD, parallcla agame DE.

1; (En 5&0 dico AF , elfe permien
- dam ipfius redît: A8. Prob.Nam cum

finet-imam ARC, Men-i CB,du&a lie-pataud: DE
erxttper 1.. me] v: CD, ad Dû, in DE ad 8A. Cg ’
pomndo .lgÎtul’ (tu? l 8.quin.] vt C hm; AD’Àn.
ad AF:.fed AC,efl tripla MusADmenonümâioo
nemJgnur. 8: &A,j pfius AF,tripla erigqçarc Affitît,
terni parblpfiqs’nbflndepzîs qncfita’. Éden et
"de lmaa Impei’mh’n partcmÏIHtÜÎŒIIŒLQÜOd

picardan: cm. il » PRO-



                                                                     

3:8:   EVCLIDI’S
PROPOS; u. PROB L. 2..

Datam rcâam lineaminfcâam fimiliter fcà
carc, vt data altcra recta [ça-a. fucrit .

I: data reâa A8, fécanda fimilîter, v: feâa en tec;
- ïét’a AC.îfi D. 8: Eghoc en in partes, quæ (un!

- ’ partibus AD, DE, EC, propuruo-
nales . Coninngantur du: du; fine;
ad dpunâum A, rameutes angulaul

* ’ quemcnm ne BAC, connectantur î
nfimulre a BC Deinde ex 0,8:
agautur DF. E6, l’eût: parallelz

B ipfi BC. Dico retâtant AB,.lim1htet
- . ellefeétam in F, 8e G, vtelt mata,

AC)! 13.8: EJ’rob. Nam [3er ale: Jve A D,ad DE.
in et! AF, ad FG: proportionales ergo (un: parce;
AH PG; partibus AD, DE. uod fi ducaux: 0K,
Ipfi FB.parallela («un E6, in , purifia crie rurlue.
[fier z.fex.-ve DE, ad EC, in OH, ad HK . hoc et!
learPG, ad G8, (cum DH, HK, zquales (in: duabus
FG,GB, pet 34.Propo(.lib. primi.) Quare proport-
annales quoque «une panes FG. GB, pattibus DE.
BC. eEadcmque ratio cric de pluribus pattibus , ü et
E, a: C, ipfi AB,parallelz aganeur, &c. Quare datant
«&am linceul infeâamîùniliter (animas , v: du;
citera reâa hâta fait . Quod en: facsendum .

a d PROPOS. n. PR OBL. 3;
Duabus datis rcétîsxlincis tertiam propos;

domlcmadinucùire.

mais A8, AC, au damnez v: efficient
. h magma: Agamcnqqugfiçquetuis jaunie-ad:

Je; L . m a



                                                                     

M l Il E M. w. , 2139Maïpropœüonaüuboc efl v: A8, ad AC, ira AC;
ad au". «(aux . Producatur AB,quam antcceden -

V . a . rem flatuimus, 8: ca heur BD. æqua -’
. k » lisipü AC,quzcon equcns, 8: media
:4 - A . ’efledebet. Dginde duéta rcâa BC,

V agnat ex D,llneæDE, parallela-ipfi
I BC. occurrensi liAC, produâz in

E. DicoCE; cardan-proportio-
,D- . ,   mlcm,hoc cit y: A8, ad A0,;ra AC.’

- ï ad CE.Cqm entra la triangulo DA E,
[and DE, paralleladuâa fic reâa EC: [per a. [en]
cri: ve AB, ad BD. itaAC,ad CE: (cd [fier 7.quinçi.]
ve A13. ad BD, ramende!!! ad AC, cum AC,
polît: (ne uahe ipfi BD. .Vt 13mn: A5. ad AC, in
AC, ad C squod cf! propofigllm - Duabus ergo datis
rem-s [inch reniant flQŒDOMlcm adinuenimus. ,

Qrod en: faciendum . . .
noms. 12.1PROBÀL. 4.

Tribus datis mais lincis quartam propo’r.
. rionalcm macaire.

In: treslineæ reâæ A, B, c, quibus inucnicnda a:
quarta proportiomlis, hoc cit .ficut A. ad B, ira

C, ad aliam quartam . Difponantur due; priorcs lineç
g talitcr, v: componant infimul li-

n ræ-C ncam rcâam DE, renia veto C,’
*--4 cum prima A, hoc en: DG , faciae

qucmLunquc angulurb, ncmpe D.-
fitque rafla DH,ipfi C, æqualis.

V Patte: ex G, ad H, ducarur 1:10?
a G , cui cr E, ducatur ara e aL . F EÉ, occufrens reftæ DH,Pprodu-

a: in F. Dico HFsefle quarraîprowm’omlcmfloc

. » - a. C

r G



                                                                     

26°.. , a rac L H: I si,
eft vc DG, ad GE.ica 051.14! HF. Préfectu- Cm!
enim in trsangulo EDF, latcri EF. duâa fit’parallclz
GH;[per zfex 1cm vc DG.ad GE,ita DH, ad HF.
Quare HF, quarta dt propordonelxs; quapropter tri-
busdatis reânsl’rneis, quarta proportionna ionone.
fur: . Quod crac fadeodnll a.

PROPOS. r3. PROBL 5., f
Duabus datis reins liners medlam propora

rionalem admuemre. A A , a A H, ,

Shah: mât AB.BC..qnibus inuenienda carme;
" dia proportionalis. Date du: reâæ difponaoe’hr
fetundum rem liman: AC ,- qua bifariam durite fil-
per iplmcomtirmflemia’rculus ADC,ica v: cote.

AC. lit chaulerez. Deïndc a B.ad
a AC, erigatur rpendicularls BD,

:th ad pcri emmy DlçO BD,ef-
(e mediam, proPortionalem racer!

A 4 B 158.8: BC. Prob. mais mini re-
. ais AD, C0: erit’anâùlus ADC,

[fier et. un] reâus et! enim in femxcirculo. Cam
âgitur ex nasale-relie ADC, ad berna) AC. datât: fic
perpendaculam DE, en: [per Coroll. Propof.8. huius’
lib.) media proportionne inter A8, 8: BC. Duabue
ergo dans reâisvlinejs mediam .preporciooalem adia-
uenunus. Quod me faciendurn.» " I A ’ v -

PROPOS. 1-4. THEOR. 9.

Æqualium arallelogrammOrum , 8c vnuin
Î vniæqua cm habentium ang’ulum, qua:
circum actualæangulosgreçiproîa fait:

..’J l, V g Inti.

la



                                                                     

islam-n: I unD litent. Et uorum parallelogrammorum
vnum angu um vni angulo æqualem ha-
bentium saignez. flint lacera, qua: cir-
cum æqualcs angulos; illa (un; aequadiaI -

habentia anguloa DBF , EBG;zqùales . Dico
bien circum boite angulos effe recio
prou, hoc de efle a: DE, ad 8E, ira

ad BF. Coniogig’antur’enini diôta

parallelogramma iuxta æqualcs an-
gulos,ita v: DB,&BE. confinant
main lineam rectam . Quo polira,

a a ’cum argon DBF.lGBE,"ponanéqu.
l 5 15’ gemmaient

3B me refla 15.2: -. hommes: modo A F,&CE,
douce coeur . Quouiam igirnr zouaIia (une pa-
ralchOgramrna A5800" 7;quinm] cri: vrAB, ad
F5. kami. aidera Paru w as. ad sa; [me r.
fa.) inefi bali; Omar! bafim Ba (fun: cairn paral-
lelogramma chum altitudiniat ) fimiliterque v: CB,
ad EF; ira en bafis GB, ad bain 8P .. Igitur v: DE,
ad 35» ICI (-33. ad 8E Œod et! propofitnm quantum
ad primant panera. ’ A ’ 1- : ’ a

E connes-f0 (in: lacera eirca :quaks flagadas DRY.
G3Eueci a,hoeefi ve DB,ad BE,5ta GB,ad BF.
DICO para lelograma A8. BC. elle agonie. Fefta
flanque «des: codtmâiomgcum fie vt Dl, ad RE,
ltî 63. Id 8P: in entent DE, adBEÆper .I jean]. ita’
P3rîllelmmmum.48,ad paralleiogramînum F5394
vtgGB,ad BF,ita panllelogrammumŒad idem 1513:"a
«macque v: ABradFE, in C3. ad idem iFE. Arque
Marco [pu 9.11m» J æqualia «une parallelogramma
A3; BC. Æquelium ergo paralielogrammorum , 8: -

R 3 muni

Slnt duo :qualia parallelogramma AFBD,ECGB,

C)5°

un



                                                                     

ado 2.7 c z 170.1338 . . g
imam mi aqualel’n habentium anguluiû , des: Qùod
en: dcmnltrandtiin. h.

PROPOS. 15.THE0R.’xo. I
Æqualium triangqlorum,& vnum mi équa-

lem habcntiùm angulum , reciproca [une
latera,quæ circum æqualcs augulos. Et

- quorum triangulorum vnum angulum
’vnik saquaient habcntium rcciproca fume

S

latcra, quæ Lcircum æquales 341311103 , i113.

fun: æq-uaha . g " g
[ne niangon aquaiia ARC. ADE, babeneie’ l
Anguloe BAC! 0A E, annales . Dico lacera cir-

ca hofce augnlos cfle retiproca, hoc eRiciÏc v! EA, ad

3 y 1 i ,, A8. in CA, ad A;D-. Coniungan-
rtur’ enim triangula adangulos
ŒQDIÏCSjitI v: EA,;&AB, com-
muant Vnamiineam rèâam: Quo
faâo anguli BAC,DAE;cum fin:

. vicinales [par 1;. À] ’cruntetiam
CA,AD.vnare a linea’. Duâa

igitur «à: D8: quoniam enim zqualifiïiunt triangu-
la BAC. DAE; [par 7. gaina] arien-BAC. ad 3A Da.
itaDAE; ad idem 8A ;fed vt "inguinal BAC,adi
tria ngulum’ 8A0. [par x.fcx.]itaeft-bafiâ cana ba-
flm AD. goth btcirriangula fine einfdem altitudînis:

’ fimiliterquc et DAE,ad DAB, ira en bafis Eh ,ad
bafim Alla Quare 1: CA,ad Al). in cil EA, ad A8. ’
Quod fait "QWGËÜM". w a ’ . *

Ian! vemê coouerfo, (in: latere cirez æquales ao-
gUIÔSa qui ad A. reciproca. nempe CA, ad »-AD, v:-
EA, ad A8. Dico triangula BAC, DAE, elfe 24M-

"a.m



                                                                     

.BLJEM.’ 1".” . fig
A lia. ha: chiait cadem confiruâione. mien A»:
i ad AD, ita EA, ad A3; vt autem CAgiad- AD,tper a.
[un] ira trianguluquAC, ad trianguïum BAD: a: va
EA,ad’ A8,ita triangulum EA D,a idem triangulma
BAD; Erit vt BAC, ad vBAD. ita EAU, ad-idem
3A D, ac propterea [par 94ml] æqualiai en: ne. triam
gala ABC, DAE . Æqualinm igitor niaqgulmnm,
a; imam mi, Bec. Quod crac ofiendendnm. i 7

PROF 0 S. 16.. THEOR; ’-
Si quatuor rcâæ’liQCæxoroportioiiàlcs flic- v

’ tint: quod fulb extremis emprchcnditur
, rcâangulum, æc iule CR ci, guod fini) me.
. dijs comptai-néné iturxcâangMEt fi fuh
a-extrcmis comprchenfum l reâ’aïgîîlüm’

i -. ’iæqualcl fucritvci,quod fub medifscontine-
un; reâangulo .: illæ quatuor refitæ’linèæ

a , npiapartionait:s étant .w "ï r ’

si». quartier rèaæproportioi-iales 8A; Dé, EÜ F;
hoc-et! et Bagad 00,an 5m! F: fitqùe raflan-

,..M;j C . J ç au J (4;: PC
E ’ r" ””1

ï J -a a .7 D...- .a...
301W! 836, comprchcnfum (ab extremis HA, &F;
nâangnlun veto HBrcomprehcnfnm lob medijs
DC, a: E. Dico reâangula B HD , efle zqualia...
Cam anion auguii redi a; &C,’ in: inter le’æqualcs,

A g R 4 * 8: fit



                                                                     

J4 z 7c L a: a iveQVQ’BÂald CD,ita HG. ad AGI mm latere
arnaquait: anguloaA. a: C. remproea : quaee [pu
"fera parallelogrammum’ BG.æqualc etit patale
mmmoHD. od cil propoiituni . s ç,
, Contra veto (in: m zqualia reétangula BG,HDL
Dico quatuor mâts [incas BAN D, HG. AC. die
proportionales,boceii, elfe vt 8A, ad Cl) .ita HG.
ad AG. Cana enim æqualia (in: refitangula 86,14 D. ’
habcont g angulos zqualca A,&C. ncmpe reâos.
[pet l x.]crunt latcracirca holce angulosredpro- ,
ce; fieu; quidem 8A,ad CD, in AC.ad AG. une i
fi quatuor «a: lima picportioualea fucrin’t,&c.’
Wer’ae’oitendeudum. av ’ n . - «

tarama-’17; :IHEOR. 12. :9
Si tres méta: lincaé fine ptoportionalcs’ r quod

fui) extremis comprchenditur rafla-agu-
.. .1um.æqua,leeiiei , guod «(sa
bitur , quadrato . Etlfi fub hammam?!-
prchcnium rcâangulum œquale fit ci.
[quad-â: media defcribitut,q’uadtato un;
«ne: refit: litiez promeuomlasetunt .

lut data: maman proportionaiea A,B,C. nempè 0
A a4 8, v: 8 ad Ca Dico FCÇIIISNIIPI content-g .

aie-A... - , A ’

f ’ run rab mima: c, un. squale clic mimé

. .. a me z



                                                                     

E l E M; 77. se;mm’proportionalis B. Accipiatur reâa quualia
ipfi B. erunequcquatuor une: A, B,D,C. proportio-
ualea; hoceit et A,ad B,ita D,ad C;quarc [identifia]
cric recta ulum le!) prima A,8e quarta C,zquale re-
&angulo aâoâ lecunda B. 8e tettia D,- led reâanv’
gnlum fafium ahi lis B, 8e D, cum intestinale: , cl!
quadratumipfiusg: ergo rcâangulum primæ A. 8e
tutie C,æquale cit quadra to media: 15:,di en: de"-

monürandum . . l ’ 4Sit iam reâangulum faâum à prima A. 8e tertia C.
:quale quadrato médis: B: dico tres lineas A, 3.6..

elle proportionales. v zDemonilr. ln squalibus parallelognmmiafle mua:
angulum mi angulo squalem habentibua [pu plia]
latere circa zquales anguloslunt reciproca : ergo et
lattis A. ad lattis 8, in iatus D,ad lattis C, cites ana

.. gulamâos’ :eerumeum figura (opta B. fit quadri-
tumnt.’ [dénommas , crane lacera B, 8e-D,"æq’nallq:
qua de tu -. vtidiâumemiea flat A, ad B. lni: D, d
C, «in: :Ag-flabit ad 8,th fiat B,ad C38: confequefi.
ces tees lins: A, B, 8e O, crane p roportionalea ; quoi

eut demonltrandum . t La vif-W ."COROLLARIVM. ,En ipoficriori boita propol. patte dedlldtlll’flnfllï
lite! ecâam lincam me: mediam proportionalein la;
terïqualuisaliaa duas nâaa,quacompceheudum tu

dauphin: quadrato "un: squale a
V PROPOS. 18; PROBL. 6. .fiât tain .rcâam lincam data rcâiliiieo lie
V n . e , fimilitcrque ipofitum rcCtilincum

En ou. adam il à î V: Cu f .m :& immune) 086. mangeras,- «hmm «am!
i - É:



                                                                     

au 2 V C I. 1 D l S:Îfimiliccrq; pôlitum reâiliueo DC F E. Dm refit-
lincum reloluatur in triangula numero minora quan-

E F G mm fieri poteit,du.
Il cendo (alite: re-filas lineasçab an-

gulo reêhlinei ad
angulos appointas.

- 8a in noiira figuraJD C B, A datum reétilineum
fit refolutû in duo

triangula DCF,DEF. Dcindead panâum 8,8e ad
lineam A8 [per 7.3.pri.] ponatur angulus ægualls an-
gulo CDF, iitq; angulus ABG. Haceadcm viaad

l punâum A, conlhuatur angulus BAC, æqualis an-
gulo DCF; dcinde hæ duæ lmeæ BC, AC , cumdi-
ftedantà duobus angulis minoribusv (imbus reôtis.

- [par 7. primi J tandem concurrent in G. Vlterius ad
A tpunâa 8, 8e G, 8: ad lincam BG, ponantur duo an-

)gull GBH,BGH çquales. duobus angnlis FDEQDFEI
a: producaiitur lineæ vlqurquo concurrant in H. Di-
co faôium eflè rcélrilmcum B A G H fimiic. à Emilia
ter politum reâilinco D C F E. g

Demonlir. Duo anguli E D F, F D C, pet con-
ditutiiontm fiât flint æquales duobusangulis H83»
.GBA; vndc totus angulus EDC, erit’zqualiatofii.
«gain H B A: patinez angqusCJaazns initaqualis
angulo A; ergo r per sa, injangulua CFD a u un:
bit angulum AGB; 8c i c6 cum angulus BG fit
conltitptus muait; 1.119,11 lg’ DFE;jerit angqueAGHs

. signalise angulo: CPE :. 8: demum cum. ’n duobui!
A (flinguiis E DE H BG,’ duo ’an’ouli .v En).

Enta’equales duobus angulis HËG, AGB me 3 z.
tri ]erir moulus E.angulofl, æquahs ,8rtotum re-
Rihneutn A .86 H aquiangulum rectilincoEDCP.
WEMËWWËPË: 38935!!! filmé

au"! ’
GÜIÛI



                                                                     

.ELEMLVI. 4.6gula, vt Vilain cit [per 4.fexei.] crie vt DE, ad E in
- A ad HG ,- quarc circa æqùalesangulos E,& H,la-
ter: fun: proportionalia . Rurfus oh fimllieudmena

. r cotundem triangulOrum efit,vt EFad- F0; les HG
’ ad 68; fcd cum etiana æquiangula fint triangule

DFGI, BGA, 8: confequcntcr fimilia Cper Alban] en":
vt DFad PC, ita BG ad GA : ergoex æqualitateEpev
et. quint] erit,vtEF ad FC.îta AG ad GA; inde
cirera aingulos æquales E8: G, latera etunt proportio-
nalia . Coniimili prorlus mode demoniltabituricirch
reliques zqualea angulos latcta elfe proportionalia:
ergo reâilineum BAGH, fatigua fupet data «and, ’
AB,erit finale ; finmiœrque’ po mini reâilineo CD

EF; quad erat faciendum, -
PROPOS. 19’. THEOR. 13. v

Similia triangula inter il: fun; inldupl’icatq

g ratiqneilatera homologorum . . . r
Sir); Emilia triangüla ABÇ, DEF, baben’Ë and:

l los æquales 8,8;15; item C,& F, au. t fit vu.

;- K AB,’adBC,lta"A » ’ D ; DE,ad hF,&cJ

l Dico trianguleinter (e compac,
rata duplicatana

g babcrc rationâ
B, . C E gins ,quam.I .......-. G . eut latcra ia . 1 la; mologa, «me:
’ 5 . id 8’; 8C,8e EF; va!

& DE, "l AC) æ a me en) fi hom°l°gis 8h(«tribus BC. EF. inueniatur tertia proportionalis 16.
in effe triangulnm ABC.ad triangulum DEF. "ci!
eeâa. 8C , ad tertiam proportionaleni 19: amont

a



                                                                     

.163, 1 EXCIIDISjade cum a: dentue. lib. . pI’Oportîo EC:, ad IG,
dinan- duplicm propagions BC,ad EF; pr0portio
aima alangui ad triangùlgm en: quoqu: duplicata
.prqpprçiopls laurant homçlogoxnnr BC. a: EF. Ira
n nihil alivud fit, duo triangula , vcl duas quasiihcç
figuras fimilcs, fimillterquc pofitas baba: proportio-
netù duorum latetum homologorum dgplicatam.
quant; in cflètriangulum ad ttiangulum , velkfigura

3d anal, vt en prima lima ad reniant, cum trcsli-
me, nerintcontinuè proportiopnlcs in proportion:
dgorum latcrum homologorum:quales hic (un: ne;

Jim; refitæBC, EF, 16, con inné proportionalesiq
tproportion: homologorum laterum 3C, EH Sir):
ergo primum laten BC, EF, aqualia , ac proindc
«in: renia pmportionalis IG ,illi; zqmlis cric: in
v: proportiow 8C, ad 1G , qu: duphcata «licita: pro-
Pgtjçpis mm BC. ad tatas EF,.»fit- proponio æquo
nazis xQuoniam igîtur triangula ARC, DER ha-

bent quoquc proportionem «mutatis. exeo quad
inlay)" 2.6.pri.] inter f: æqualia fiat, 0b nasales B.

C, çdgulis E, a: F, cquales,& qualifiant lamina
a.   , El?! qûibus adiacé’nt : cri: triangulum ’ad trima

guigna, y; méta BC, qua. I G. 01:11;:th hac
[fçoporgjo Be, ad CG,dicatur du lient: proportionis
. Iateræutm gomologorum’ BC, EF; icetur quoque pro.
96mg tnçnguli ABC, ad triangulum DEF,du li-
gua pgdgqrçionismgèm habeg latus BC. ad hm: F.
.Quqd camp, bine conflue potcfiquoniamflt diamant
,çlt,fçriangula ARC, DER arqua": fun: , boul! pro-
,œmoncm æquahntis habent ,ficut a: hier: homo-
;lgga BC. EF; Pioportio autem zqualitatié tamum-
l. ado duplicata d eflicit proportioncm zqmümis.
figura enim tribus magnitudinibus æqualibm dite-

. maman: ad tertiani tuber: proportioncm duplican
35m PSOPOI’ÜOnËS, qui!!! hgbetyrima ad [ccundamg x

v:



                                                                     

E J. E M. Yl. adyv: confia: exdefinitionc 10. lib.5.cum ramer: pumd
ad tertiam blabeat proportionem tq’ualitatis, ficuu, 8:
ad fecundam) habebly: uhngulum ABC, :4
uhnælnm DER, proportidnem duplicatam ciné,"
minbabecl’aerC, ad latuS’EF; QIod fait pro-d

tmn. ’ "a V: A w”. .. a.Sitdeinde lama BC,maius latex; EF;& x BC,[per
zx.jex.)abfcindamx.BG, «un, prbportiôha’üâ: xpfis

’ A , ï V BC.&;I:P,lhocc;l-vv Ü .. fi: nanan"?d ’ ’ EF, adrBG’, d’atl-
caturqsï refila-- AC.

, Qui: erào;..elt,’vt’
-»Aëvadëç»iia DE.

* ad-EF, cricdp’cuûu-

I tando, v: adDEJtàBC, ad ES : v: autan BC. ad fifi; in c815!!-
conflruétionem EF,ad 8G. V: ergo! A39"! 515.90.
Il. «Minuit fifi, ad BG . Quart cumtnangula
A , DEF, habcant latgra circagangulqs zqüalcs Ba
E, rectprocaiper [sujet] ipfà mm le. æqupha «ont;
à optera v: triangulum ARC. ad triangulumj
Dêpirâtper quint] mai: idcm triangulum A C;
adtriang nm ABG. Vtamem triangulund A C,
id uiangulu’m A86, eiuÏdcm altitudmi’s [pu afin]
kacfl bafii BCyadbafim BG. Quare v: mangulunh
ABc,4dtna * lum blé-Pan 611.86, MEC 1*:th
«nvmsBC, BMfinccontmuç .proportaonalcs,»
proportiopnmæ DC, ad tertiam 865 duplicata dm;-
mr promu-doum se, pâma ad E5 . * Iecundamx Igl-
cange tnangqum ARC. ad mangulum Pfo
P°W°lfifilhabct dulilmmm proporvibIIIs’laœris-BL;
ad lattis En Sânùhauigxmxmnguiaîmfin le tout;

fic. Quodwdcmonfirandum. 2 "’. a
p1 v   ü A . La; g::,2;13..*-.L. v.4.d.’b.L..’.’.x. ’: 4è

N0

f" 7 ; I C0.



                                                                     

ne zyeutais.
COROLLARIV-M. a .;n Exhoc fi: clarum ,quod fi ne: reâælineæprœ:

gemmules fluxion vt et]: puma-ad tettiam , in elfe:
triangnluni (uper primam. defcripzum ad triangulnna:
[apex lecnndam fimile,fimiliterque defcriptum. 3;

PROPOS. 55111141503. 14.5...d .
Similia-pplygona in fimilia trianoula diuïd
" i duntur ; ôz numerqæqualia , &Îiofnologa

A .-totis: E; polygona duplicatam panent
inter fe cant rationem, quam lattis hon  

- logmn adhomologum l’anis. .

. In: Emilia polygonal! BCDE FGHIK. 1::me
S angulos æqnales BAE, GF suce non cuam an-

A .F gulos B,G,&c.ha-beau: autem lacera,
Kproportionalia cir-

B ca angulos munies,vt quidem AB,ad
BC , in FG , ad,

1 .GH;& v: 3cm.
C D CD, ira CH , ad-HIthc. Dico primum huîufmodi poiygona diuidi in

triangula Emilia, (par fun: numero æqualia . Ah an-
gons enim BAE,(:FK, retînt ducantur ad fingulos
angulos oppofitos ,.quæ En: AC, AD, PH, FI; dîni-
(aque cran: polygona m triangula numero æqualia;
Quoniam veroangulus B, æqualis efi anguio G, ex
bypotheü, de cireaipfoslatera proportionaliutpcr 6.
[en] æquiangula «un: triangule: ABÇÆGH, habenq
Q3 angglog BéCQljijæqualcs; Item anguIËJAGCB:

’ a



                                                                     

I E L E M. VI.’ I a7t
FHG, homologis lateribus oppoliuoa : ideoq; [pu 42
[en] habebunc lacera eirca æqnalea. angulos propor-
tionaha : ac propterea Inter le Emilia un: . Eadem

orins ration: Emilia and: triangula AED.FKl,ha-
glana angulos l: A D,hDA,çqualcs angu lis KFLKÎF.’
Dandequia [para jchelt v: AC. ad CB, in FH.ad
HG,oblimxluudinem manguiornm ARC, FGH, n V
amena L B, ad CD, un ell: ex hypothefi HG. ad 81,01);
(imilitudinem polygonomm :[per n. quand] en: et
æquo v: AC, ad CD, na HLM H1. E: uomam an;-
gulus BCD, z ualls ponitur angulo GH s en amena,
8: ablatus AC , oltenl’us zqualwablato FHG ,- cri:
&reliquns ACD. tellquo PHI, mlis . Q1311 [par
6.]’cx.]tmngula ACD, PHI cum. ahane latera cir-
ca’ zq’ualés angulos AC D. F . proportionaliaçqui-a
angula erunt 5 idem],- fimllla : Q0: ratio eademelt de
th): triangulls ,fi plaira Étienne. - i .

Dico viterius , hac mangula elle homologa qui:
polygonis , hoc efl: na elle uodllbet triangulum in
vno polygono ad funin corteîpondens triangulnm in
dteto polygone. v: polygonnm ad poly onum. Quai
niam enim (nasilla (un: triangnla A80, GH;[per 19;
[en] en: connu proportio duplicata propomonis ho.
mologorum laternm AC. PH. Atque eodem a
influa proporçio triangulorum ACD,FHI.dnplicata;
«à: proportionis eomndem lateer homologorum
AC. EH; Quare v: triangulum ABC , ad Irlangulum
IRE-Lita en: triangulum ACE, ad triangulum PHI;
cum vttaquebæc trianguloruna ptopomo f il
eau cinldem proportionis latetis AC, ad latin H.
Neque dillimlliranone côcludctur (ploque elle trian-
gulam ADEfld triangnlum FlK; vuîACDgadz par:
Atque ica.«dtheps, li plut-a miter-id: niangolafindl
[glane proportionalia tuangulavzvmnaigpolygoni au

Waulkalmsanve mima sans

l 7 en-



                                                                     

a7: la? C il l D I 6’
dentu. &alœrîlu ’confequcntia. proportionum a Ve

’ aunent vnumantecedens ,ad vnum confequens,[pcr
taquinJitafunt oinnia antecedéntia, ad nia conc.
fequenuz : Igltur v: quodlibet triangulum vnius po.
lygoni ad libi relpondens mangulum in altero poly.
pua . ita cric totum polygonum ad totum polygo-
nung g ideoqne aiangulahomologa en: n: tous poly-

ol: a ’ ’goDemmu dico, polygona lacer le proportionna lu-
H lucre du plicatam eius,,quam habent lacera homologa.

hoc en, li homologis lateribus , verbi gratin ABÆG,
lnueniatur cercla linea prpporcionalis, ira elle polygo-

’ nana ABCDE, ad polygonumFGHlK . vtelt prima
lima AB,ad tertiam inuencam: ac proinde,cumproa

io AB, ad illam tertiam , dicatur duplicata pro-
porcioms AB,ad:[-G:dicccur,quoque proportio poly.

oni ad polygonum duplicata proportionis laurant
ologorum AB.FG. Cam enim fit,vt triangnluna

ABQad trianguhun FGH.ita polygonum ARC DE,
ad polygonum FGHIK: Triangulum veto ABC,ad
tiangnlum FGH , (par 19. [cati] proportionem
habeaeduplicatam eius, quam babent lacera homolœ
8A5, PC. hoc cil: eandem , quam babel: A8. ad il-
m tertiam inuentam shabebunc quoque polygone

huer le proPortionem duplicatâ Foportiomseorun-
dem Intel"!!! homologorum A8. G.hoc ell,eandem.

mm haliez A8, ad nllam tertiam inuencam à (En:
anima polygona in fimilia triangula diamantin, ace.

Qui demonltrandum en: . I .
. î I c

. r i. C-OROLLARIVM.:: . .f Bine fit mnnfdlum, uod (i fractionnes linette;
&pcopm’onales; v: et prima advternlm , ira-elle
filygonumluper. primam defcriptum ad polygonaux

palmandanfimilhfimiliœrqw dafcflwIleV’u’l

- A au



                                                                     

È L E M. V1. ’ :7;
ira elle polygonum laper lecundam dercriptum ad
polygonum lupettertiamlimile , limiliterque de-
faiptum.

PROPOS. 2x. THEOR. x5.
une eidem reâilinco fiant limilia , de inter

* le flint fimilia.

i Int reâilinea A, 8: B, reâilineo C, limilia . Dico
& ipfa inter le elle fimilia. Prob. Cam enim pro-

ptcr limilitudinem anguli reâili-
nci A,æqualcs fint angons reâili-
nei C;item eadem de caula anguli

A rcâilinei B, æquales angulis eiuldê
LÀ rcétilinei C,- [per 1.pron.] erunt an-

guli rethlinci A, æquales angulil’
reâilinei B. Rurfus cum 0b candem fimilitudincna
latera reflilinel A, proportionalia lin: lateribus reâi-
linei C; ea videlicct in, quæ fun: circa æquales angu-
los : Nec non etiam candcm 0b caulam , lacera refil-
linei B, proportionalia fint ilateribus eiuldem real.
linel (:ng!" l 1.quinti.] crut): quoque latera maili-
nei A , lateribus reâilinci B, proportionalia, ca mimi-
rumi;s,quæ angulos ambiant æquales. Œare[per
primant defl bains] limilia vrillent reâilinea A ,&
B. Quæigitur eidem reélilineo (un: limilia,& inter a:
lunt limilia . Quod en: oflcndendum . .

PROPOS. 22. THEOR. 16.
Si quatuor rcétæ lineæ propèrtionales fue-

rint : 8: ab eis reâilinca fimilia , limiliter-
que defcripta, proportionaliacrunt. Et

A. S fi âi i



                                                                     

a. E V C L I D I Sliareâis lineis limilia. , fimilitcrqsdefcri.
pta reétilinea pr0portionalia fuerint: i plie
etiam reâæ lineæ proportionales orant.

Intdatz quatuor refila: liner A8, CD, EF, CH,
proportionales, nempé vt A8, ad C D, ita- EF, ad

Gflçconllituantur [pu 19.fex.] laper duas primes
lineas AB,CD,

v i duo quçcunque
A L greâilinea limi-

A. B . D ; i, lia,fimiliterqucdelcripta, nem-
pe reâilineum I, a: reétilineum K: item luper duas
polleriores métas lineas EF, CH, efformentur duo ’
alia rectilinea pariter Emilia , fimiliterque potin l. ,
8: O. Dico ita elle reâilineum Lad adrcctilineum K,
Vti rcâilineum L, ad reâilineumO. . .

Demonltratio . Cam reâilineum I, exiilzat (inule
reôtilineo K, [par ac. [en] hahebit l,ad K, duplicata .
tain rationem homologorum laterum A8. CL); "Il
patitcr re&ilineum L, ad teétilineum 0, halleblîjae
tione m du plicatam homologorum laterum EF,UH;
led duplicata ratio AB.ad CD, cil eadem, aqdupll- .
enta ratio BEN CH, quia eadcm ponitur ratio AB, .
ad CD,quæ EF, ad Cil-I: ergolcum reâilineum Il
coniparatum ad reâilineum K, 8c refixlincum La
comparant!!! ad 0, lint induplicata ration: laterum ,
homologorum A3, ad C, & EF, ad GH, 8: duplicata
ratio A8, ad CD, eadem lit quæ EF.ad’(;H;[perÀ1 t,

uin.] inde lequitur candem elle rationem rcétilinei

, ad K, quant L, ad O. , p, Dico pariter,quod fi reâilinea I,K,L,O, fint pro-
portionalia , etiam lineæ AB,CD, EF, ÇH, qui):

i proportionaleswidelicet vt AB, ad CD, ira Id



                                                                     

z "a "aCH, Demonll’. Reâilineum I, ad redilineiimfiilfler
ao.fe.t.] habet duplicatam ramonem laterum homo-
logorum A8, CD; 6c reüilineum L,ad 0,ob eandem
caulam habet duplicatam rationcm ihomologorum’ ’
laiteron! EF, CH: ergo eadem en: duplicata ratio
AB,ad C D, quæ EF, ad GH; a: per conlequens ln:
en: AB, ad CD, vri EF, ad (3H: Quod erat demon-

llrandum . ’
PROPOS. 23. THEOR. 17;

Æquiangula parallelogramma inter le ha.
bent eam rationem ., quæ ex lateribus
componitur.

51m aquiangula parallclogramma AC, CF, haben-
tia angulos BCD,JICG, inter le æquales . Dico.

proportionem corum elle compolitam ex duabus pro-
portionibus , qua: barbent duo lacera v’nius circa an-
gulum æqualem , ad duo lacera alterius circa angulutn -
mualem, ira vt anteccdentia proportionum fint in -

A ’ H vno parallelogrammo , 8e
confequentia in alteroçhoc

’n C a elt, proportionem paulie-
lograrnmi AC, ad paralle- ’

I- logrammum CF, compo-K----- fitam elle a proportioni-
L 1.. bus refit BC. ad reâam- 5 (26,8: reâç DC, ad radio
C Esvel etiam ex proportionibus reâç DC, ad reliant
G E,& recta DC, ad «relia CG.ldelt,li lumantur (m5
lineæ.quarü prima flet ad lecnndiJicmi ictus Balla-I
ad latus (36;? ruilas leeunda fier ad tertiam, vt laina.)
DC,llat ad lattis CE; ira elfe parallelogrimum Açnd. ’ i r
parallelogrammum C F, "Self prima licita ad tentant:

vît . ;.- z ne



                                                                     

E V C I. I D 1* S
ne proinde.cum ex defin. g. huius libri,proportio pri-
ma lineæ ad terciam-componi dicatur ex proportio-
nibus primç ad fecundam,& fecu ndç ad tertiam5pro-l
Fortioncm quoque parallelogrammi AC , ad parafie-
ogrammum CF, dici compliqua efle ex eifdctn pro-
pomonibus, hoc cit ex proportionibu; BC , ad CG,
8: DC, ad CE. Coniungantnr enfin] parallelogram-
na ad angulos æquales, iea v: BC, CG, efficianc
miam lineam reâam : (En pofito cum anguli BU D,
ECG, fin: æquales, Eper 1;. pria cran: etiam DC,
CE, vna lima reâa . Producantur deinde AD, FG,
doncc concurrant in punâo H; (umpta ne reâa I,
quacunque, [par l z.fex.] inueniatur tribus BC.C D,
8: I, quarta proportionalis K: Item tribus DC, CE, .
a: K, quarta pro tionalis L. Quoniam igitur clt,
[par 1.fex.]vc B , ad CG, in AC, ad CH . V: au-
tem BC, ad CG,ita pofita et! I, ad K; [par x a. quim]
exit, uoque v: AC, ad CH, in I, ad K. Eodcmque
pron- as argumenta oflendi poterie efle, v: ACud CF,
in K, ad L: mm v: DC, ad CE, ita [pu 1. [en] au:
AC, ad CF. Cam et o-pofita fit K, ad L, v: DC, ad
(nantit quoque H ad CF, v: K. ad L: ex æquo
igitur [par n. quittai.) crie, v: AC, ad CF. in L Id L:
(cd proportio I, ad L, iuxta ç.defiu. butas libri,com-
ponitur ex proponionibus BC,ad C658: DC, ad C E,
Ex bis eifdem ergo proportionibus com ponant quo-
9ue:proponio parallelogramtm AC, ad parallclogri-
mum CF. Eademque ration: ofiendemus , propor-
ti’onem AC, ad CF,componiex pmportîonibus BC.
ad CE; 8: DC, ad CG, dummodo amen pataude-
paumait: coulanganeur ad angulos squales . vt BÇa
CG, calcin: vnam lineam reéhm,&c. Aeq uiangula
ergo parauelogramma inter le gadoue!!! habent . Sec,
Quai en: oltçgdendum. *

PKOa



                                                                     

121.251;er 2.77
PROPOS. 24. THEOR. 18.

In omni parallcloararnmo, quæ circa diame-
trum fun: paraîlelùgramma, 8L toti , 8c in.
ter fc funt fimilia .

meter AC,& quodlibet eius punâum F,perrquod
E ducantur duærefiæ EK,GH, paral-

lelæ lateribus parallelogrammi. Di-
G ce parallelogramma GE, KH, circa
. diametrum, fimilia efle ,&toti pa-

rahelogrammo , 8: inter le . de
enim æquiangula En: tari rancio.

G grammo ABCD, facileo endetur.
Nam angulus-GAE, idem efi,ae angulus DAB; 8e
angulusexternus AEF,[per a9. pri.] ’ cqualis en in-
terna ABC;& angulus AG F,externus interno ADC;
8: angulus EFG, externusinterno FK D; 8: hie ex-
ternns interna BCD. Quare æquiangulum eft E6,
parallelogrammum parallelo rammo BD: 8: eadem
ratione eidem BD. æquiangu nm crie HK. Qnod po-
lka lama circa æquales angulos. habeant proportio-
nalia lateribus tarins , taliter demonltratur . Cam
trianguldm AGF,æquiangulum fit triangule ADC,
a: triangulum AEF, triangule ABC, v: date confia:
ex :9. Pro of. libri primi.vel etiam ex Coroll.Propof;
4. huius ligri; [pu 4 [en] cri: vt AD,ad DC,ita A6,
ad GF, arque ira Iatera circa æquales angulos D, 8: G,
Egportionalia crane. Rurfufqueerie ,[pcr 4. [en] v:

,ad CA , il: GF, ad FA; Item v: CA. adCB, in
FA, ad FE: Ex æquo igitur , v: DC, ad CE. ira en:
GF, ad F5. ac propterea etjam laiera eirea ales
sagaies 1398, GEE, propreionalia giflant. and

" C ê 3 ’ 4’ aliter

SI: parallelogrammum ABCD,in quo ducatur dia-

A

,5



                                                                     

a E V C z I D 1,1 Saliter demonfirabitur rehqua lacera cire: æquales an-
gulos, efle proportionalia, Qpare feeundum defini-
tionem figurarum fimilium.fixni!e erit parallelogrâ-
muni EG.totièparaHelogrammo B D.’Eadem prori’us
arte oflendi porerit parallelozr.mmum kHJîniile el-
fe eidem parallelogrammo BD, auqueadeo. [par 7.1.
[ex] 8: ipfa inter (e fimilia erunt . ln omni ergo pa-
xalleloglfammo qu: circa diamet’rum lunt,&c. QIOd
en: attendendum .

PROPOS. 2;. PROBL -7.
Data reéiilineo fimile, fimiliterque pofimm,

&alterni data æquale, idem commende .

glnt data duo reâilinea ABC, 8: D; eonflimen- n ’
a. dumqsfit aliud reâilineum,quod finiile quichua
fit reâilineo ABC.æquale vero ipfi D. Super 3C,
imam mais mâilinei , cui fimile debet coniiitui[per
«une! 4;.pri.) confiiumur parallelogrammum B5,

A ’ K A

L E , . G H- in quonis anguîo, æquale reâilineo ABC : 8e Taper
teâam CE, in angulo ECF, qui squame fit angulo
CBL, parallelogràmmunl EF,:quale ipfi Dîerieque
tâm BC. quint 9E, in dixeâum Mafia. (a...

. c1 e



                                                                     

E z a M. Yl. :79
, elle demonfiratnrmam ad reàam EC,& ad eius puni

&umC,du6tæ (un: du: refit: BC. FC, qnæ faciu ne
duos angulosduobus reâis requales , cum enim duo

A angon ECB,LBC, [pu 29.-pri.] fine duobus mais
æquales; &angulus FCE, pofitus fit æ ualis angulo
CBL,efunt etiam duo anguii FCE, ECÏSMuobus re-
&is squales, quare [par :4. mi.) in direâum crime
BC. 8L CF; quoquomodo pariier demonflrabitur , li-
neam LE. efle in direétum produétam . Quo pofito
inueniaturiam [per 1;. [et] inter reâas BC. CF,

- media proportionalis GH; limer quam [par 18 [un]
’ couliituatur reâllineum G H k , fimile ipfi ABC,

fimilitcrque pofitum . Dico (St-1k, æquale efle alteri
reâilineo D Probat. Cam pmponionales fine n’es
"à: BC, GH, &CF; erit pet Corail. Propofdgwel
ac. huius libri, vt BC, prima ad C F, teniam , ira re-
âilincum ARC, fuper primam BC, ad reàilineurn
GHK , fuper GH, Iecundam fimile limiliterq; de.
feriptnni : Vtautcm BC, ad CF, [par 1. [en] ira en
parallelogrammum BE, ad parallelogrammum EF,
eiufdem altitudinis: Igitur [per Il. uiJerit, v: BE,
ad E,F,ita ABC, refiilineum ad te ilineum GHK:
Ve autem BE, ad EF, [per 7. quinti.] in eli maili-
neum ABC,ad reâxlineum D: propterea quad paral-
lelogrammu’m BE,re&ilineo ABC;& parallelogram-
miam EF,re&ilineo D,conliru&um e11 uale.Quare
[par x l.quin.] crie v: ABC, ad D,ita AB ,ad GHK;
proptereaque [par 9. qua] æqualia erunt reâilinea

n 13,8: GHK; cit autem 8: GHK , fimile ipfi ARC, fi-
militerque pofitum perconflruâionem. Data igitut
refitilineo fimile. Gmiliterque pofitum , 8: alteridato
æquale idem confiitnimns . de en: taciendum .

.8 .4. PRO-



                                                                     

280 21’0le1:
PROPOS. 26. THEOR. 19.

Si à parallelogrammo ablatum fit parallelo-
’ grammum , 8e finiilc toti , 85 fimiliter pofi.

mm , communem cum eo habens angu-
lum ; hoc circum candem cum toto dia-

mctrum confiait, I
X parallelogrammo BD, abfciflhm fit parallelo-

* grammum E6, fimile toti,fimiliterque pofitum,
habens cum ipfo angulum communem EAG. Dico
EG, confiitere circa diametrum tonus BD. Duean-

A tu: enim reâæ A F,CF, quæ fi lue.
tint vna linea méta, perfpicuum
efl,cum AF,fi diameter ipfius EG,

E 8: AC, diameter iplîus BD, paral-
lelogrammum EG, confiüere cir-

C ca diametrum AFC,totius paral-
lelogrammi . Quod fi veto AF.

CF,non dicantur efiieere vnam lineam reâam,duca-
tut rotins parallelogtammi diameter AC , feeans la-
tus GF, in H, punâo, pet quad ipfi EF, parallela du. -
carat KH. ngniam igitur parallelogramrna BD,
KG, (un: circa eandem diametrum AHC g [par a4.
[en] Ipfa erunt Emilia , fimiliterque polka . thare
[par I.defifex.]eric v: BA,ad AD,îta KA, ad AG:
(et! v: BA, ad AD, in quoque cit EA, ad AG.qnod
parallelogramma BD, EG. ponantur ctiam fimilia,
(inilieerque pofita: Igitur [par a 1.quinti.] en: v: EA, .
ad A6, ita KA,ad AG; ac propterea [par 9. quia]
tipules erunt reâæ EA, KA, par: , 8e tour-m : quod
cit abfurdum . Quoquo modo demonfirabitur , li-
man! ARC, neguaquam (ecare aliud lattis 51:5 qua-a

m,.-
r



                                                                     

E L E M. Il T. a8!te d icendum venir. lineas A F, FC, confiituete vnam
lineam teétam ,hoc eli duâa diametet AC. tranfibic
pet pun&um P. Quod en: dèmonlitandum .

PROPOS. 27. PROBL. 8.
Datam reâam lineam tc’rminatam extrema,

ac media rationc fccate a

le data méta mica temfinata ABJccunda extrema,
ac media ratione, leu talliez," lier rota ad mains

legmentum . vei mains fegmentum ad "nous.
Super A8 [pet 46. pri.] defctibatut quadratum

ABCD, deiude vti in l l. prop. lib. z. faâum fu.t,la.
1’) l c tus AD[per to. pri.] bifariam le?

v cetutin E, &à punâo E, ad B, te-
g! à: duCatut E8. Deinde produ-

H axait DA,it!;?efinite, &Fab illa
, r3.pri.]a cindatur E ,æqua-

A En lis ipfi EB:qu1bus petaôtis ex linea.
A8,(quæ,vt vifum en in u. hlm.

1: H maint cit quart) AF) abfcindatut
AC, æqualia ipli AF. Dico pun-

élut!) G. elle punâum tequifitæ’leâionis fiât: in
A lmea A8.

Demonfit. Pat G, ducatut IGH , parallela iplî
a"), Ve] 8C, vu pet F, notezut PH, patallela ipfi AB.
quue quo concurrat cum FG, in H. Quoniam enim
[fier t tficundi Jnon faluna parallelogtammum AH.
Cd! quadratum , vetum» etiam ada’quat teâangulum
GCtlnde requiem huiufmodi :qualia teâangula han
ber: lacera citca zquàles angulos reciptoca [PCV 14°
[un] azque me. crie IG, ad CH; vti AG ad on:
vctum cum lG, adæquet AB,& GH adæquct A65
in: v: rota Aâëi mains fegmemum 1K3B , ira. mains

egemcnmm ad minus le cuti; G : 0d et
(amendant " "’ A sa ” " 0&9: (DE



                                                                     

au ,EJIVCLIDIS
PROPOS. 28. THEOR. 20.

In omni triangule reâangulo quæc unque
figura à latere radium angulutn fubten.

’ il dentedcfcripta,cfi æqualisduabus figuris
fimilibus, ac fimilitcr pofitis à ’téliquis
trianguli latcribus angulum reâum com-
ptehendcntibus defcriptis . .

SI: datum triangulum reâangulum ARC, cum an-
guloretto A: laper BC, latere lubtendente an-

gulurn reâum defctibatur quæcumque figura, cui[prr

A 18ftx.] fimiles , fimiliterque po-
fitae conltituantut fuper BA,&
AC,,lateribus angulum reâum
A, comprebendentibus . Dico h-
gu ram fupta BÇ,delcriptam adæ-

, V quate figuras lupra BA, AC, de-
fcriptas. Demonn. Intelligamus a tribus trianguli
latcribus, BC, C A, AB,dcfcripta effe tria quadrata,
vti in Propol’. 47; lib. primî factum cil: hoc fiance,

. cum [pet 2°. [equuadratafint in duplicata ratione
f latetum , quadratum ipfius BA , erit ad quadratnm
, BC, in duplicata tationc AB, BC- : 8e quadraturn

ipfiusCA ad quadratum ipfius CB, cit in duplicata
ration: latcrum AC,CB,- (cd [par tandem zo. [un]
figura [opta ’BA,ad figuram lupra BC, fimiletn obti-
net duplicatam rationem laterum homologorum BA,
3C; vti patiter figura fupra CA, ad figuram (opta

.. CE, fimilcm habebit duplicatam rationem larerum
homologorum AC, CB: ergo tâm quadtata,quâm fi-

, gara: Emily:- â, trianguli lateribus dcfcripra: emmi!)
duplicata ratiche laierait: homologorum, 8: pet com

"’ * " film-"sa



                                                                     

’E l E M. V1. :83
icquensnr quadratum latcris 8A, ad quadrarum ln
terIsBC,[per "quinqua figura fupra BA, ad fi.
goum fimilem fu pra BC;& vt quadratum latensCA,
ad idem quadrarum lateris BC,ira figura lateris ÇA.
ad figuram fimilem lateris C8 . Quo liante, 11m
quadratum lateris BA, ranquam prima magnitude
(ter ad quadratum Iatetis’BC , rauquant lècundarn;
ira figura fupra 8A, tanguant renia ad hguram fupra
BC, veluti quartant; item quinra magnitudo, hoc
eli quadratum latensCA,(tet ad lecundam, trempe
ad quadratum ipfius CB, vti renta, trempé figura [ne
pra CA,ad quartâwidelicet ad figutam lupta C3500?
a4.quiu.]erir prima cum quinra,hoe cil: quadratum
BA,cum r uadrato AC,ad fetandummempe ad quad
dratum 8-, vri tertia cum (erra, [cilicer figura (apte
BA, cum figura fupra AC, ad quartam , hoc en ad fi-
guramlupra 8C; ar [par 47 ptiJ duo quadrara 8A,
8c AC, adæquanr quadratum 8C: ergo criam du:
figura limiles [opta BA. 8: AC. adæquabunr figurant
(imilem fupra 8C : ngd erar demonflrandum. ,

PROPO S. 29. THEOR. n.
Si duo triangula , quæ duo latera duobus la;

teribus pt0portionalia habeant , recuit.-
. dum vnum angulum compofita fuerint ,

ira vr homologa corum laiera fint etiam
, parallela : tum relique illorum triangula-

tum latera in teéiam lincatn collocata tc-
petientut .

HAbeant triangula ARC, DCE, latera AB,AC6
« latetibua 11:, DE, proporrionalia , hoc cil VS

A3. ad Ac,lta DC, ad DE; componentutqne ad)

"I I x mu.



                                                                     

a? E V C l. 1 D I Sengin 0m ACDdta et latera homologa AB, DC,inerii
AC, DE,lint inter le ,patallela . Dico reliqua duo

latera BC, CE, teâam lineam com-I
D poutre . Probat. Cum enim parai-l

lelæ (in: AB, DG; [pet 29. pri.] crie
angulus A, alterna angulo AC D,
atqualis ,-eademque tartane angulus
D, eidem AC D. æqualis etit; ac pro- a

3 c I inde A,& i), interde qu’oqueiexi-
lient uales. Quomam igitur trian-

’ ula ABC, DCE, habent latera citca æquales angu-
os A. 8e D, proportionalia; [par 6. [un] ipla erunr
inter fezquiâgula, habebuntq; zqualesangulos B, 8:
DCE: Additis. ergo æqualibus A,8e ACD, crunr
duo anguli 8.8: A, duobus angulls DCE, ACD, hoc
cl! angulo AC E, æquales . Denuo addiro commuai
ACB,fient rtes anguli rrianguli ABC, duobus zingua
lis ACE, ACE, æquales: (cd illi rres [par 32. primi.]
:quales (une duobus métis. Ergo etiarn duo ACE,
ACE, duobus mais æquales erunr : Quate [par 14. .
pri .] BC,C E, vnam «en... lineam conflituent. Ergo
fi duo triangula,quç duo lareta duobuslereribus pto-
potrionalia habcanr,8rc. Œod erar demonfirandum,

PROPOS. 30. THEOR. 22.
In æqualibus circulis anguli candeur habenf

rationem cum periphetijr, quibus infifiût,
fine ad, centra , fine ad peripherias confii-
tuti influant . Infuper veto 8c feé’tores,
quippe qui ad centra confiliunt .

SI... duo æqualcs circuli ABC,DEF, quorum ccna’

tu. (3,11; [amanturgne e; duo quicunq,’

. . "CH-5,



                                                                     

E L EM. 71. U 18g
anus, nempê BC, EF, quibus ad centra quidam infi-
filnt Ingüli 56C: EHF,ad circumfcrcnuas veto an-

guli BAC,EDF. Dico elle hm: defin. 6.lîb. . ni
BC, ad arcum EF,-ira angulum BGC, ad anguîum-
EHE,& angulum BAC,ad angulum EDF: &infupcr
Ieétorcm BGC, qui mais BG,GC, a; area Bacon-v
tinetur, ad lèâorèm EHF, quem com prchendunt re-l
&æ EH, HF, &arcus EF, Prob. Ductzs cnim mais!
BC, EF, [pet ’I quem] apPllcentur Ipfis in circulis
:qualcs redæ,CK,ql1idem Ipfi BCËat Ivero FM ,MN,
ipfi EF; ducanturque refis KG, MH,NH; Quomam
lgimrgzquales fun: reâæ BC, CK, par 2.8. tu] cru a:
quoquc æquales area: BC, CR, ac promena [pet :7;
un] 8: angull BGC, CGK. æqualcs cran: . Eadem
prorfus ration: squales chant, 8: arcus EF,FM ,M NI,
a: angull EHF, FHM.MHN; anm mulrlulcxærgo
dl arcus BCK, ipfius sans BC, tam multiplex cri: an-
gnlus BGK, [en  alggregamm angulorum propc and
tram Gdnfiltentlum arcui BCK. Iplius anguh 86C;
Et quàm multiplex dt anus EFM N’Jpfius area: EF,
sèmæslslrlcë ce? malté feta .azsri’snm

* insu»



                                                                     

:86 Z V C l I D 1 Sangulofllm prope Centraux H, armai EFMNJnfifleut
tinm,anguli EHF,liquidem in toc angulos zqualcs
dimfi (un: anguli BGK. EH N. in que: æqualcs amis
feâi (un: amis BCK, EFM N. Quomam veto fi arcus
BCK, zqnalis bien: arcui EFMN. [par 2.7i. ur.] m.
cellulo angulus BGK, angulo EHN, æqualis «mA:
promdc li arcus BCK, manci- fueric ami EFMN , ne-
:cflgirio angulus BGK, maxwell angulo EHN;&fi
minot . minor : Proptercaquc vna dcficient area:
BCK,& angulus BGK, squamuluplim primæ ma.
gmtudinis BC, 8: tenta BGC, ab tFMN,:ircu, 8c an-

ulo EH N,æquemultiplic1bus facundç magnitudinis
F, a: quartz: EHF; vel vnaæqualia crunt,vcl vna est.

redent, fi en fumantur,quæ inter le refpondent. Quau
te [par 6. defl quinti.] qua: proportio dt anus BC,
prima: magnitudims ,ad arcum EF, Ramdam Im-
5mmdmem, ca cri: anguli BGC, rem: magmmdinin
adgngulum EHF. quatrain magnitndinem.

Quoniam veto v: angulus BGC,ad angulum EHF,
[par 1.0 un] in cl! angulus BAC, ad angulum EDF;
cum [par 2.8. ter pu: horum fintdupli , perlpicuuml
e11 in elle quoquc angulum BAC, ad angulum EDF,’
v: elt anus BC, ad arcum EF . Quodltorum eifdcm
argumcntis demonltmri potelt , quibus vfi fumus’ml

angulis ad centra confluons, &c. ’
Confiituantur iam in fegmcntis BC,CK, angnli

8X6, LOK. qui [par z7. ter.]æquales erunt, cumin--
filta ns æqualibus arcubus BAC,L.BA K, Quarefimilia’:

’ «un: legmenta BXG,COK: atque adeo [par gym]
intgr le æqualia,proptcrca quad (a m fuper mâtas BC,-
CK,[zqualeI.t Addmigimr trianfgulis 3GOî ÊG’K,’

qua, par 41ml] a: ualia que e un: , fient c tarer
BGC, E HF. æquîles . Œaïobxcm nm multiplex
cm frète: BGK feâoris’BGC , quam malnplzx ca:
DE!!! BCKlu’cm BC. Pin modadtcndcmnmeâoa;

n t rem



                                                                     

E. L E M. V1. 2.87
un! EHN. tam malciplicem elle leâorîs EHF, quant

- multiplex elt arcus EFMN, lplùls arcus E14 . Quo-
niam vero li arcus BCK, æqualis filerie arcai EFM N,
lector- qaoque BSKJeCtori EHN. æqualis en: ,- 8e
fi maior, maion 8e li minot , minot me. I Deficren:
proprets: vu: arcas BCK. 8c leâor BGK , æquemal-
tiplieia prima: magnuadinis BÇ , 8: rem: BGC, ab
area EFM N . 8: letton EHN . cquemaltiplicibus fe-
candæ magnitudinis EF , 84 quartz EHF; vel me ’
z ualia crane, vel vna excedent , li ca . qu: inter le
[abondent , lamantin. Quare [par o. clef: quinri.]
qua: propbrrio elt arcus 8C; primæ mâgmtudrms ad
arcum EF, lecandam magnitudmem . e: cri: (céleris
BGC, terme magnrtudmis ad leâorem EH F, quar-
tam magnimdinem . ln æqualibus ergo circalls an-
gali candcm habcnt ramonem cum pcriferijs,&c.
de cric demonltra adam

COROLLARIVM l.Ex iam demonllratis fit manifeltum , fic elle lcâo-
res, vt clt angu’lasvad angulum Nm: vtraqae pro-
portioeadem clt proportioni arcus ad arcam . Quarc
[pu 1 r. 11141118: inter le eædcm crane .

COROLLARIVM Il
Rarlas perlpicaam cit, vt elÏ angalus in centra ad.

quatuor rectos, in elle areau: labtenlum illi angalo
ad totem clrcumferentiam . Et contra, v: lune qua-
tuor redi ad angularn in centra , ira elle cotam du;
cumlerentiam ad varcum illi angalo fabtenlum . Si-
quidcm vt elt angalus in centro ad angalam redan!
in centro,Eper 3;.ICXJ ira elt area: l"! a alo lub-
tcnlus ad quadrantem angalo reâo fabtenlami.-.Qn-
propret ça: , v: anguluç in cenrr’g ad quadruplurn

ak-



                                                                     

28! . E V c L I D I senguli real . nempe ad 4.. rectos, ira area: illi angalo
fabrenfas ad quadruplant quadrantis. nimiram ad
toram circumferentiam. quad cl! primam. (En.
niam vero cl! vt angulas in centra ad 4..re&os . ira
erras illi angulo lubtenlas ad totam circamferen.
tiam; erir cornuertendo, v: quater reéti ad angulum
in centra , ira rota cireumterentia ad arcam angulo in
centra fabrcnlam . Quod cl! lecandum.

Elemmti 5’:in Finis.
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ÏSQIÏJÎD ORMEA;

LIBER P RIMVS’

EVCLE. Rio-q gamma. "î
.1 . il. .I . V T v v.: : .r’

’ . VCLIDES abfolatal a ofirlone le"! prierai.
’ Elemenrôrumi, la qui s linearaimq , attitré
la perficieram pallionespmpoqitgin lemme.
qéta ac , ac nono memento numerorum me

miam méta pro intelli catit findarulir’eommen,’
l’urabil am , 8: ineommen i ablliam Ç fqaod’ rotant
in decimo Elemento taris lucaleater ablôluir . lolldo-,

x (am materiam aggreditur , [macque Œeometrîz ’ à
rein peculiari nomme Stereometrlam appellat. (Satin
vierô vniuerlalis folidgram doâriaa in vndtcimo a:
duodecimo Elemeîiro pfiaponltufl la au]: unira Éle-
mentis igit de amura quinqae corporaux regrflariam)
me planai: ramummodo vadecimamlh’atqae duos;
(fermium Elementiim’ le: prlurlbas Guarani: l’île-A
riiemisadneâere’; pro completa fiaczï’fupcrfidelj
cçrpçrilqaç,fiaclolidi notifia. 1* L ’ I Ï, a * *

. il-v. Ml-»

r Il! ’ T a p5:«-



                                                                     

a; avec Ibis
fiBFINnrdlrtèr.

x a

9 l l N ,s- I 51a 4 ,- 1.. . .4.
Soudain en illaguantita’s, quæ longitudi-

nandatiç’adincm, arque profunditaçem

habct .4

à . 13 if: I fIN hac prima defiultidne Aaabr exporlit quid no:
V mine l’olidi, lia;l emporia venlat intelligendum;

un; fleuri la -definitiqnibas apraal’Elenrenrl diegt ,
lineam elfe quantitatem damant ln ongam , firper-
ficlemquelirlqngum, &latam, commenlurabllem;
Ira in hoc libro’ vndecuno doeer, eam magniradinem,
qua: præterlougitudlaem ,I ac latitudin’em forcira de

a. «un ajallîricmoaltitadlncm, fine profanassent-los
fidïlmj arque corpus Mathematicum appellari .
v j c gagea). Tyrones , ln quorum gratina [me con-1
fiâcflntar. clamai «forment bains quantitatis rdeam"
meatecoaciplaae Maum aliqaod é loco in locara.
mouett- quo la matu (parian: folummodo la languira
extenlum delignablt, aempe lineam;8: hoc quia pun-
âain.ponitar qaaeun ne magnitudine (polluant:
Ylœrluaintelligendo dl In lineam in tranlaerlam
nourri ce: un muta delignabitar quantitas in long
’amlatumqae commenfarabilis . hoc et! laper-5cm.
Puma Coacîpiendo delcripcam fa [ficicm vetluî
.liqaam pattern atonal. (latin haha "mas mafia-5
(sa: trin: dimealionis capacem ,nempé. loli . um,liac;
corpus Mathematieam ln longam, latam. arque [and

landau: tourmenlurabile . - I .I!9qtotuu1glarias Innoœlcet confidcrandoùpuni.

2’. ’* r l a



                                                                     

7 ELEM. XI: l 595aura A, (Tub. 1. Fig. 1.) fiacre mûr 18, quo la
nota defigaabir lineam A8, vnias tantum dlmeulio-Ï
ais eapacem trempé lemndum loufirudlnem ex A, in
B. Parkerconfiderando integram l ineam A3, ad la-
tere aliter unanime eius extrema panât: A. a: 3g
alias defignent llneas A D, 8C; bainlmodl flan: deli-
gnabir laperficiem ABCD, capucin eommeulara-
doras inlongarn ab A ’n B, 8: in lamai ab A, in D.
Tandem întelllgendq aperfieiem ABth falun;
vel deorlam mouerl,rt eius extrema and: A. VB,C,
D, alias delîgnenr’lineas AF,BG.C , DE, tune crie
cireamleripta magnltado capa: «in: dimeulionis, v5-
delicet in longam lecundam lineam AB,în latuln le;
ramdam reflua AD. a. in prolundum landau) Il:
leur: AF: que magnitude pecaliari nonaneloll-
d’tîm,lîuecor selt illad, quad in du: «finition!

fait ab Eucli s delinitam . . I
i , ’ 41 1. . a. r

Solidorum termini faut faperficies.

Vemadmodum Euclide: la primo lib. filmera.
aflirmauit, lineam finlram à punais terminai,

l: la Éden: à lineis, in in hoc llbro dicit cornu
Mat amicaux à laperficiebuseomprebeadi.

- I 1- I.
Rem llpcî elt ad plaaum reâa ;dam angu-Ü
l los clficrt reâos cum omnibus lineis in
- çgipofito plage duale, Manque-rangeo-

- t1 us , . i .
SI: reâalînea A8, (Tala; 1. figé.) que: mais:

P1920 C1). aucun: pâlnâam Çglitlnlalîiectq

- A 3 f à!



                                                                     

w .9. IVCIIDJJSW * .planoCD, malin! Vera &in luhhmi. Dico [inca
reâam RA, elle reôtam,fiue perpcndicularcm ad play ’
num C D, qupndo facitnogulo: rectos cum omnibus
lineis in piano CD.du&is n & .841 punâumv Anon-
currentibns, ni [ont DA,GA,. HA, 15A. au.

I -V. .v (Planum et! ad planum ,,cum maze lînèæin
V110 p13 ne (méta: , 8c communi planor-um

o ’ feâioni perpendicularcs,etiamalteri p13.

no rèâæ faut . .
P Ra innlligenti: bains definitionis conciphmnsv

Phi")!!! A3, ( Tala. x. Eig.5;) infiltere plana
CD, 8: lineam EB. en: communem -fe&10ncm pla-
norum . Ah hac commuai (caïeu: in plana AB, du.
«mur quæcnmcfic perpendiculares commuai fcêtio-n
ni, nempa GF, I ,. Dico quad fi huiuünodi perpen-
dicularcs nommai icâioni- , adam perpendiculares
amant ad omncslînèas in (ubicâo plane CD,du&as,
accoutumons ad puna: 6,8: I; miam platinât A8.
teflon cri: ad planant CD: à è conuerfo fi plumai
(il ad aliudxlanum redut!) , ctiam perpendicularcs,
GF, 1H, a mon! planta: CD, reâz crut.

V. .Rcâç lineæ ad planum inclinatio cit angulus
arums hâus à linca fubicâo planoinfi-

- fiente,.& ab allia lima (111612 in plane fa.
bieflo à punâo, in quad cadi: Fer pendi-
cularis âvcrticc li .æ infificntxs demiff’q 

A fac! alinü’ncæo tîscxtrcmum.  
R9!



                                                                     

,. Bilan-XI. o 293xRadium A8. (hlm. Fig. 4.) Mina: pla-
noCD, cum inclination. non autan) ad augty-

los raflons: panama Alfitin îpfo plana, B. (crû tu
(alangui . Si à punéto B. ad plannm CD, demmuur

rpcndicularis 3E, &à ponâo E. ad A.adin aux:
Aæangnlus BAR. cri: quanta inhumais me:

A3, ad planant CD. - . a
V I. .Inclinatio planî ad plant! cf! pangulus acutus

faâusâ lineis ad idêpunâü; c’ômunis plu,

. norum fcâionis duâismcflofquc angulos
cum communi ramone confiirucntib us ,

SVîra planum AB, Tab. z. Fig. s a infiflat aliud
r p arum, nempeC , cum lndinationc 3 a

huiu(modi planorum com munis feEtio fit «à: "ne:
BD. Aflumatur quod’çumqne pu nanan in «à: BD.
v: F,â quo ipfi BD, in plan DC, rpçndicnlaris
ducaux: FH,&in piano A3, «un: , paritar ad
reaosangulœ cum BD -: hoc fluate nugnlüs-untus
GFH,ellquantitas inclinationis plan! CD, «1,911-

num A8 . ’ ” I l I ’
V I . .Planum dicitur ad phhum firnîlitcrinclina-

a tum,ac altcrum ad alterumgçum miam.
’planorum anguli inclinationis,intcr fa
. funin: æqualcs.

4.. . , if: v l I i...» I
v hrallclaplana’funt ilîagquæ in quamcumq;

d partenrproêraaà , nunqum conucnium.

. p a. Î. Quo.



                                                                     

98».-.,,,Ercz°’1’ov1.s ; r
Votiefeumque duo plana funt talitefd’ ,

A ’ v: qua ua verfum produfta nunquam C051!
carrant, huit: modi plana dicenda hm: pataud: ;vti -
le tubent plana oppofitorhm paneton! in quadrilad

- acre cubiculo.quz nunquam inlimul poflunr com
curare; ad difieœntiam teâorum domus , quatrain
infimul emmottant in fummime damna . ideô non
paraüela,fed concurrentia plana debent denominari;

à

Solida fimîlîa funt illa , quæ à planis Emili-

v ’bus, ac numero æqualibus continentur .

IN hac definltîone Auâor proponît folidorum fi.
mîfimdmem dicendoæam confiner: in hoc,quod

(cilice: folida Emilia terminant à planis fixnilibus,
k ce quodtb: (in: plana in me. quo: iq allo.

. X. r f Vd Æqualiagfimilàquç folida faut illa,quæ fimi- A

blibpus huis numero , a; magnitudinc:
arqua ibusïcontinentur . . a

D habenda agnelin. Queues miam Emilia [olim
da tria" requirdntur, nempe quad obtnneaue * d

plana numero «au. , quad humilias: quad (in:
affilia in «peinte, un: in un, quant in altero fo-

o . - .x I. ’ - x Q a ’
Solidus angolus en ille , qui faluna arums

planais angulis ad idem. punflum Coffin!!- p -
m , non autem in codemvplano MÇnSlfl

z busasformuurg ’ * a mm



                                                                     

E L En. ’ la]: 197ESfefith anguli ioiidi, fiacrorporei de faciii mais; 4
z » situ: (i concipiamua (alternera «ôtas iineza’ad
vnam pnnâum concurrença ., ne ne in codem plut
noexiiientes ares anguios pianos e otmare . à quibus
anguius fondus-confinant , n en angnius ioiidus A,
(Tab. a; Fig. 6.) qui confinera: à tribus anguiia .
pianisBAC, B AD,DAC, qui anguli piani affirman-
turà aribuiiineis’BA, DA, A. ad punaum A, con-
currçmibus, quarum quæi’ t duæ , nempe BA , 8:
AC,iune fempcrin vno ana, "à in iecunda Prop.

similis lib. demoniîrl’lïïtur,tertia veto DA, canitie in
aiio piano . Œod diÇtum en de tribus anguils plaçais.
anguium foiidum con Rituentibus, vaiecenam de plu-
ribus,cumanguius foiidus poilât à quam plurimh un

guiis planés conçincn. A ..

A X I I. l .Pyramis CR figura fondai, que: contîncturà
Sianis,ab vno piano ad vnam panama

nais .. . asi: figura foiida ABCD. (rab. a; Fig. 7.) gui
communard planis ab me piano ad vnam pun-

âum (mais, hoc cit à lania erianguiaribus ACD.
A80. RPC, dinand- ana ACE, ad punâum Da,
hac vocable!" pyramis, cuius bali: si! planant ABC.
Vertex verô punâum D. Huiufmodi pyramns peut!
elfe triangularis , v: in data figura , qu’adranguiafia;

l pentagonal. au. .X I I I.
1?er et! figura foiida â pianîs contienfa,

quorum duo oppofita [une 21403133 a 5111i!
ha, a: puaueh.geüqqa un fun: parai. *

imams: un.



                                                                     

:98 EVCLIDIS w’51: figurai’oiida AB C D EF, (Tala; I.:8g.8.)
’ habeat oppofita plana ARC, DEF,(quzcumque

fiat) cquaiia. iimiiia, ne paraiieia, reiiqua veto pian
ACFD, BCFE, BADE. paraileiogramma, prifma
appeliabitur,eritque triangulare, fi- plana oppofita
in: triangula, quadranînilazefli quadranguia , au.

’ iSphæra efi fi un. folida lvnica ’fupcrficic
comprche a, ad quam ab vno unâo
corum,quæ intra figuram funt po ita ca- ’
doutes refis: lineæ,omnes inter [a (un:

æquaies. AH Æ: cit definîtîo fpbçrç indic: à Theodofio
. . lib. 1.fphæricorum def. a. qua: Euclidianæ de-

finmoni videtur ræferenda ,çum "la [pima cflenp
uam. bæc veto (dam caufam exponat. I d

’ i x v. ,A Centrum fphæræ cit illud punâum , âquo
. omnes refilas lineæ fphæræ :fupcrficiem
a duâæ fun: æquaics.

X V 1. iAxis fphæræ en rcâa quæcunqnc iinea pet
. cenfrum i’phçrç duaa,8c vtrinque,âi Iphig-

ræ fupcrficiæ terminata ,fuprâ quam imà l
mobiiem reùoluituij fphçra.’ t . .

A ’ A x. v 1 i.
Diamet’erïfphæræ pied quælibet rem fine:

a Ë par centrum dué’ia , 8e Vtrinque à fphœræ

’ffiperficictemiacta.- » a ’ i

I’ * f i a Will;



                                                                     

i iE l E Mi Ik X V1 [L XI. :9,
anus et! illa figura foiida contenta circula;

i ï 78L conica fupcrfi’cic . Conica autem fliper-

ficicsdefignatur, dam ab’ aliquo punâox.
imi’iiobiii extra circulum accepte ad cir-
culi cire umferêtiam duéta méta in vtram- l
que pattern producitur , de manentc 112m I ’
a0 conuertitur circa circuii perifcriam
quoufque circuli rcuolutioncm- abfoluai’.

EVciides in hoc loco conî generationem explicat
aflumenvdo reuolutionem triangulireâanguii

inanente vno latere circa anguium reâum exiitentea
yerum quia huiuimodi generatio coni conuenit io-
iummodo mais reâis non autem (calmis; ideàplaa
cuit conum vniuerdiiter definire iuxta mentent
Apollonij, qui iibJ. conicorum dei. 1. inquit, coni-
cam fupcrficiem deicribi, fi pçfito circula Je punëto
immobiliextra circuium accepta reâa linea abec-
dcm punâo ad circumferentiam filetât adiunâadizc
iinea vainque produéta , 8: manente punâo dicte
eircuii circumferentiam (aliter conuerfant- redut ad
ilium iocumi quo moueri cçpîe Conicam daignai);
fuperficiem . quæ ma cum circula conum confinait.

. Si: exempli gratia,cireuius A3, (Tab. a. Fig. 9.)
à: punânm D,extra planum circuii AB,aflumptum.
Deinde à punâo D, ad punâum A, pofitum in cir-
cumferencia çîrcnii langea: ducaeur DA, qu: In
varangue partem producatur verius E, a: G. Demum
in: iule: 50. firme marient: purifia D,-conucttatur
pet integram circumferentiam circuii A8, quo vigne
dequ ad punétum A quo moueri cçpit nuera-
.çü, d. nglg’ [u ’m a gagman ex «imbuA là " W Î? tapa.



                                                                     

360 E V C L i D I S .fuperficîebnsGDi-i. FDE,ad verriccm politis,quaui
auâoreseonlcamiuperficiem appeiiant . Figura ve-
to foiida concerna fuperfieie conica ADB. ce , circule

A3, vocarur coulis . , .a. Vertex coni cil punâum extra circuiuin acce-
pum . vt punâum D;
» a. Bali: coulait circulas A8;
g Axis coni eitiinea reâaà verrine ad centrum
ba nduâa ,vt iinea BC. la
’ 4. Conus reflua cil, qui babet axem ad bafïm re-
lum g &fcalenus, qui obduetaxem adbaiînincli-

imam. , . VHo: ter in (Tain. fig. 9.) I în’ qua camails
DC,re usiirad planum circuii A8, conus ABD.
exit métas, dam e contra in cardeur (Tab.x. Fig. 10.)

nia axis CD,inclinatus cit ad ba’iirn coni , comas
’ DE, en: icaienus.

L X I X. ’i [Cylindrus cil figuraiolida, quæ æqualibus,
* ac parallelis circulis , ac cylindrica fupcr-

ficie’inter parallelos circulas interieéla
r continetur Cylindrica veto fu rficies-
"L habetur dum æqualium , ac parai elorum

circulorum diametri . æquidiftantes in cir-
a :CDIOYUIÏI planis manentibus cemris taliter

reuoluuntur vna cum reCla linea «diame-v
trorum termines ex eadem pattern con-
v. inngente , vt integram abfoluant reuoiu-
î tinnem :nam fuperficies-iila , quæ à cira;
* eumlata ex eadë parte diametrorum ter-i
q i minos coniungente defcribirur cylindricq; r
fupçriîcicsnupcupatuw - ’ En:



                                                                     

. RIE M. Il .PAriter lieneylindridefinirio non m’Eneli is ne.
Sereni iibro primo de [affloue cylindri DefinJ...

nain Euclidis Daim, tantomrpodo tonnerai: cylindria.
mais, non aurem icalenîs ,- ac grainera-a reliéta Def.
Euclidiana placuiCSereni De aillonea ponere.

. , Vt autem clariuainreliigatur eil’enriai uiuscorpoç;
(la aflumanrur duo circuii æqualesi8c paralieii (Tab.
(a Fig. n.) in quihus (in: æquidiitanres I diamerri a
A8. CD, que ad caldera puresiungantur refiaAC:
(à: integra reuoiutione diaulerrorum A8, C D.cir-
Î centra E, de F,immobiiia,ita v: lineavAC ,18

catadiiiumlocum,a quo nouericepirgdeii na ’,
fuperEciam, quant Gemma vacant [a mon
eyiindricarn. a le ’ ’a, Cylindri baies (un: duo circuil paulien g æ
finales; vtcircuii AB Cl); i ’ I i , a
"V a; au: eiHinea méta pet centra circulorum du;

au il: EF. ’ V i l ’ i Ji v 3. Larus cylindrieit "a: iinei dianicrfo: coniun’â,
gens, &quz in girum delara cylindricam iuperiicicm
defcribir; vtiinea AC. i ’
’ 4; Cylindrus rectos cit ilie, dul’axern habet bafibus

manzanilla: perpendiculariem,ve ails EF, (Fig. u.’
Cylindrus fealcnus cit. qui axent baiibus inclination
faire: , v: axis EF, (Fig. la.) 4. ’

i " ’ i FX X. ’Similer coin, , &Cylindni fun: illi , guarani
; r 21:61: , 8c baiîum diametri fun: proporticlg

.» i s; . -’ , .
l Star-duolconi ARC. DER (fait. a; Fig. 13.)

qui habeamiaxea bafium diamètria pro dona-
lE’iPiSfi me imam?» «i 14mm aigrit

L-



                                                                     

sa: , E il C l 1 D 1 Sdiametei’ AC, ad Diamerrun’i DE; huiofmodi and
craint inter le Enfile: : hoc aunent totum valet etiana
à cylindris un: reflua , quant-(calculs . «

Parallclepipedum cil; figura folida contenta,
fex figuris quadrilateris, quarum oppofitg

flint Walkdæb * I - Î ç
QVozlcÎCu nque enfin babCrrius folidam , figurai!

fait plani’s. que.i un: figura: nadriiat’eræ..’fc0mg

prehenlam, arque diâa’bppofita p ana fini: paralitiaïq
tale, lidnrn cric paralieiepipedum 5 vtieiHoiidgïn
AC F, ( Tala. l. Pi . a.) contenturnficxiplàniç
quadrilatcria’ AC, 17.1?! EH; A6, DE, qui
plana cum oppoiîtîs punis unrparalieiamamfpl
num AC, en parallelumplano HF; lampa AE’,,&c.
(E0 Rame hæc figura fonda dicenda trie paraiielepig
9840"!» hoc cil planis parallelis tompreheuiuni. 0- i

VatilDtuF auteur .paraiieiepipeda iuxta variatio-
nem parallelogr ’ niorum, barn fiomnia plana lin:
?uadrata, dicctur abus; fi caillant rcâangula 951
ongata , dieendum ;erit ,’ araiieiepipedum obiàngay

tu!" sdemRm fi plana cal en: rhOmbi, Vel rhohiboiê
des,parailelepipedü thoniboidale erit nuncupanduln.

a ’ ylïx-xn. * v ’ *
Solida figura in fol-ida figura infèribi dicitur,

quando omnes anguii figura: circulaien-
. pue tanguntanguios, Vol latetaayel
. illiusfiguraeigcuiinkrîbunrtjirg Ï? f.

ma: ,1 ,, .- v ami-3 Ë’JXÏ and.
...



                                                                     

E limât. 3 Xk se;
a ,’ ixiXI I..." c a a il -

Solidaivero figurafqlidfe une circumfcn’;
bi dicitur, quandohayngi , vel iatera .yei
plana. figuræ circumfcriptæ rangunt om-

v n. ne: anguios iliius figiufœ.,circa quam de,

ilifctibimr. 5 a. .i
n’a. «mV! -e’nsnmrzoizz s, 212131ij .,

-’": 31-ijqu ngtdaii’ifim. - a w
D.lî:zhfl’ nlt ..;i’. ’.. i y , .Irî,’î-’*
I - vousellfigura fonda-initie: drachme
il libuscomenta: i - - qu ,.au derum efl figue: faiidaiub quatuor niangon
ïi-iisæquaiibuswzqdiiaœris contenta. . r. - q.
fîmdrum-eitiila figura loiida ab 0&0 triangui’l
zqnallblt,& aquiiaœriswntenta- , - I
a) Dodeeaqdrmneil folida figura . (ab discriminant!!!
v agonit mutins,- amans contenta. x .
yl lediaedrum cil fonda figuradub viginti aumaille
’ queübunôttquianauiiacontenta. ï

Hæc dieuntur corpora regçiaria , quia omnia flanc;
à quibuseotnprehentlu mur] lune arquant, zqrula-

l agranditpæquianguia; dam v. MIN
(a l empota Platonica exieol, ’quod’ P arc 1:15;an
* ’Tiinqüc un lundi Corpornquæ a Phi I hie

mplxciaexiilimantur , nil in: celui!» "a
T Ignis, Aqua, &flTetra, huiufmodi quinque corpo-

x; nbut ailimiiauaflti. Cirealraiia caponnait-Jade
- a mmpusieatms il èiiÔaii



                                                                     

394 arceaux]:
. PROPOS. 11-35011. 1..., l

ÉVniu’s redit: lima: pars quædam neq’uit (sa?!

i’ l in ubieâo piano ,Îïlia me infublimi .

- . - - l- hfubieauin MÉDEÇT-ab. 1.. Figue.) in
quo ducatur refit: AC. indehnitè prptçaâagîico

panera huius une: non poile un in piano DE . al am
Veroin fublimi, hoc cit in aiio piano. . t

Demain sa ne puait rami en, (il nagés,
qu: pattern-A in piano ,-- pantin ro
C8, in lubiimi , hoc. cit extra planum DE. Cura
enim reâa Amant. piano DE.poterit in eodem
no in rectum adiungi illi: reâa linea , qu: rota itin

.DEÂaIirpmperandd .î A pondu C,in pi no
E.[per n.pri.]ducatur CG. perpendicniatis lpfi

AC;& nuiter in coderai pianoiDE, ipfi CG, page»,
dicularis ducatur CF. Dico CF. in direâum eût ipfi
Mahaut enim in codent piano DE. vt fulminions,
a: infuper quia duo anguiiGCA,GCF, (un: rail. de
coniequeurea d uobuucâia squaleaaergo [pas and.)
ACE en: ma une: nantira in piano DE. caniti-
tun, Quo (tante damna: liriez ACE, ACF, ha-
bebunt idem ligaturant AC,aornmune. quodflï
m’iIibile [perm arion] Quod eut demoniirang

-- g ÏpRop*.ola.z..frHEoiR;z’.v . ’
prise rfiéiæ lineæ’fefe-mutuo femmes fun: in
manne. YAtàücÎixriansulum 0311.1630

..’Vnocii:plano."zp. l . ,. .2
Dæ;.a.ii....isïcn;’msl.. page; r.

Ç muta En in infrangible

v ce a? I ni



                                                                     

E I. I M. xi. * gosâisquomodocumqù’c in redis EB, ED, vti funtG.
de F,c noeâatur reâa F6. Dico duaê rectasAB.
CD, le interfecantes exiitere in eodcm planons
totuin triangulumEGF pariter in vno lano reperiri.

Demonllr. in lateribus trianguli BECS, vtcumqu:
tria notentnr punch H,I,K,quz coniungantur mais
’Hi, 1K, KH. Si euim pofiritrianguli EFG,pars ne,
vt EHiG, poiler cire in vno pla no, airera veto HiF,
in aiio.etiam redans. EF, F6, par: sEi-i, Gi.erunt
in vno piano, au: veto partes HF. I , erunt in alio;
Ted hoc [pet r lutins] eit impoflibiie ergo torum

" triangulum EFG, en: in vno Piano . Pari argumenl
to demoniltabitur, quafcunque alias partes eiufdem
rrianguli, &aiiorum rrianguiorum in vno , codem-

que exiltere piano . ’ 4* Qm ad alteram veto partem quia duæreétæ EF,
EG,iunt in piano trianguli FEG, 8e rorum triangu-
ium,cx vilis,eii in vno piano; inde fequitur rcftasEF,
E6, elle in vno piano : quia veto rectarum AB,C D.
[pen.bniur.] nequeunt partes aliqu effe in vno pla-
no,aliæ veto in fublimi, inde Tequitur’ lineas AB.CD,»
elle in piano linearum ED. EB; ied demonliratum
eii lineas E0, EB,eiTein vno piano; ergo etiam li-
neæ AB, C D, ide femmes in E, erunr in vno piano.
Quod erat demonflrand’um . -

PROPOS. 3. THEOR. 3.
QIando duo plana fc mutuo fecant , com-

: munis corum [calo eii linea recta .

Int duo plana A8, CD, (Tab.x. Fig.16.) quadra-
beant communem feâionem lineam EF. Dico

EF, ciiediueam terbium .
Demonit. Si iinea EF,non conoedatur me. redis,

i V à pun-



                                                                     

396. E V c l I D I .1 s
âÎpuné’co F, ad E, in piano AB, ducatur rcâa EGF,,5
8: m plana CD, méta EH F: mure duæ max EG F,
EHF, cum cofdcm.habeant termines E, 8a F, (patina:
includènt :,quod en: impofibnlc  [par 14. axiorh.] et.
go communi; hélio EF, en: luxe: reCta . Œod un
demonltrandum .,

PROPOS. 4. THEOR. 4.
Si reâa. linea duabus mai lineis [de fecana

tibus in communi fcâi’onc ad rcaos an-
; gulos infifiat, ctiam piano pet ipfas [incas
y duc’to ad rcâosangulos inflflet .

Onanius lineam AB, (TabJ. Fig.[7.) perpendig
calame: infiücre daubas «êtas linos CD, EF, fè

ultimo .fecan ibus lin. B. Dico ipfnm (tétant A3,
gnan perpen Iculariter infiflcrc piano CEDF,du&o
par limas CD, EF.Cum huiufmodx limez méta: (a in-
tçrfeccn: in B; [par a. vnduimJ erunt in codzm
piano . In linca’CDwu’inquc à-puuéto B,[per 3.17773]
ucnpiamur èqualcs partielles BC, EH; panzer in re-
éta EF, duæ aliæ aIÏumantur..æquales huez Bi, 8K,
ducanturque rcâæ 1H, GK. thnus in codcm pla-
no CD, pet pundum B, rcâa ducatut ML, leczns
«élus GK, lH.jn punais L, 8a M. Dcmum à pun-
(tu A, m fabhmi confiante ad omnia panât: G,L,K,
H, M, I, poŒta in plana CD, méta: ducamur AG.

AL, AK, AH, AM, AI.  Demonü. ngniam duo triangula EGK, 8H1,
par con flruâionem habent duo Iatera GB,BK,æqua-
Lia. duobus laœribus H3, BI. alyerum allument!) K8.
faëtum fit æqualc ipli 81.8: CB; xpfi 15H; infuper, 8:
angulus GBK, [par 1;.primi] æqualis mg o H31;
9mm.) [par 4.przmi] non [91mn hales GK, fign-

. , - 3’ A



                                                                     

TES L E Il; 1nd l 3’07
16’, vernir: etiam anguli BKG, BIH, æquales, tout!
59453 agnelin lutera GB, BD, jubcendantu n r a

Panzer m duobusuianguhs BKL,BIM, duo tango-J
liKBL, IBM, [ cr 1;.pnmi] (un: æquales ,- anguli
àutem LKB, BIK’h fupenus fun: .dcmonflrati aqua-

, 5 6: menus mus KB, flétan: fait æqualc [and
I : ergo [per zôfprimi reliqua layera BL, LK, crunîd

uhquns latcribus 8M, lagune; . I ’
d Item in duobus angons A86, ABl-I, par con-

flruétionem duo lacera ARMES; [2&4 (un: æqmlia
duobuslateribus, AB, EH, cum âutem, 8: anguh à
diâis laccnbus content! fintz’qualcs, tut-n ambo (up)!
ponanturrcéti; cran: [ptr4. [mini] bafcsuA-G,’AH,-
zqualts : quoquomodo ctiam- demonltrabitur alizé.
baies Ali. A1,æquakseflè. J g v u

Rurfus in duobus criangulis HAI, GAK, duo lat
ter: AMI-I, demonürata hm: aquaha lambins AK,
KG; a; bafis AH,æqualis barn" AG: [par 8.-primij cria
lngulusAlH, æquahs mgulo AKG.. 3 d u .

Derme cumduo trüugula AIL, AIM, balzan:
duo latcradAK, kL, æqunln duobus [aucubasleMs-
nec no’n etiam angufos. AKL, AIM, ab çquahbus re-
âns lineis contentosæqualrs habunt,ex demonftratis:
lequitur [par 4. primi] bafes A L, AM, (ne æqualcs .
. Tandem cum duo triangulæ ABL. ûBM, habcant

lattas AB,commuoc,& latere 8L. BM,æqualia-, bak-
fimque AL, bafi . AM. æqualcm ex dcmonttratis:
cran: [pH 8.pzimi] angon ABL. ABM. ab æqualibus
lateribus contenti æquales : cum «Item huiufmodi
anguli fiat dcinceps pofin. [par le. «Il lib. prima
crunt ambo Rôti: quote [inca tafia A B, efhcu angon.
losrcâos cum méh- LM, dada in planoCDflt con-
currentccum AB,in B. Ecdcm argumente demono
flrabiwrxcâam ABængulosreàos cthccrccum qua.
banque dhamma duâvucodqm piano C U. a: «un.

.2 r; a. cut-s
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carrent: ad panama B.quare: [pet 3 .deffiuius] il;
na A5, mita en: ad planant CD, duétum pet liriez:
CD, Eiï. Quod crac demonfirandum .

PROPOS. 5. THEOR. i 5. r
Si recta linea tribus mais) lineis fefc mixtuo

tangentibus in communi fcâione ad re-
éios anguios infiflat : iilæ tres rcâœ Ilincæ

in vno cran: piano .w ’ ’*

SI: data reâaiinea AB,(Tab.a Fig.r.)quc ad pun- .
étain B. commune!!! feâionem .trmm reâarum

BC, BD, 8E, adnâodanguioc infiitat iiiis tribus re-
â’ts lineis . Dico ces un: nous BC. BD, BE exiiiere

in vno philo . IDemonii. Quinte: du: refit: liriez [e munie f:
«me: [par ammcimi] fun: in vno piano : ergo du:
méta: BC, BD, cran: in vno piano , nempe in piano
CF;fi poitea non credarur,re&â BE, reperiri in co-
dcm phnoCF, faire!!! in aiio piano crie (tarauda.-
Qloniam enim du: reâz 3A. BE, le («aunes in B,
[par a. bains] [ont in vno piano, (cilice: in piano
A6. Quia veroduo pian: AG. PC, fibi mutuo oc-
currunt in B,fi producantur ie interfccabunt eiiicien-i
do communcm icâionem 8G, reâam lineam. (par; .
1mm.) Ho: (tance quia iinea A8.r iupponitur per-
pendicularis duabus lineis BC. BD, (pana. 9min]
eritetiam reâa ad pianum PC, duâum pet iineas
BC, BD; ied communi: feâio BG. en: in piano PC;
ergo A3. ad naos anguioc eritipfi BG. [par 3. de];
bains lit] Verum iupponitur A8, ad rectos anguio:
mimer: duabus mais BERGE, in codent piano A6.
exxiiennbussquare duo anguii ABE, A36, mon:
reftifitllnt inter icncquaies; [cd enguiuslABEa (il

1 a lm!



                                                                     

p . E I. E M. XI. 309par: angnii ABGœrgo par: adæquainit falun totnin:
quod cit contra 9. axiom; quamobrem reâa SE,
acquit ciÏe entra piannm PC, ficque tres liriez BC,
BD, BE, erunt in eodem piano . Qiod demoniira n-

dum-erat . iPROPOS. 6. THEOR. 5.
Dune reâœ iineæ ad ireâos anguios eidgnr

pianoinfificnres , flint inter r: parallelœ.

Inr duæreéiæ liriez A8, CD (Tabor Fig. a.) une
iceundum 3. def. huius libri:piano EF,reétæ un;

Dico taies [incas elfe inter ie paraileias. A punâo B.
ad D, reâa du «tu: BD,*qua: rota erit in piano EF,
cum punâa B, a: D, in tali piano reperiantur . Infu-
p’er in ipfopiano EF, à pnnéto D,[pcr’u.primi] du-
catur DG,perperidicuiaris ad BD, 8: :qualis ipfi-BA.

1E: demum adiungantur méta: BG, GA, A D.
Demonitr.QIoniam du: «a: A8, CDJ po-

Iunnir perpendiculares piano EF, [par . de]: un"
lib] ernntanguli ABD, CDB, mai . orins cum
duotrianguia ABD,GBD, habeant duo inter: A8,
BD, zquaiia duobus lateribus GD, DB,per confira-
âionemgæanguli ABD, GDB, aulnaies, cum lin:
ramifier 4.primi] erit bafis AD, bafi BG. amadis,
Pariteriqnia A8, BG, in triangule A88 , æqualia
[ont duobns iateribusGD, DA, trianguii GDA ,8:
Bali: AGieit commuais; [1m 8. priai] anguii .ABG,
ADG,izquaies errant; ied angulps ABG, [par 3. defi
burat] in pponitirr métas: ergo 8: anguius GDA,,
reâus un. Cum autem [par and. . def.) angulus
313C, fit mans , iinea GD, perpen fienteras en: tri.
bus lineis DE, DA,DC, ’concurrcntibus in D: qua-
I’c [pygègiara ne: reg: DE, DA,DC, cran: in

. . . 3 Yn°-u-
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vno piano fiedtpu a. amarina] AB, eii in iiio plu

vno, in quo (ont DE, DA : ergo in ilioIpiano , in quo-
eit C D, cri: etiam AB. Qui: veto anguii interni , 8e
ad «idem partes ABD, CDB demoniirati (in: reâi;
[per 2.8. prrmi] du: reâz A ,CD, cran: paraiieiz.
Quod en: demoniirandum. ,
, . PROPOS. 7. THEOR. 7.
Si in duabus mais lineis paralieiis purifia

accipiantur; iinea recta coniungens iila
punéia in codem cum parailelis. piano re-

peritur. * i
In: paraiieiz fine: AB,CD, (Tab. a. Fig.3.) in
quibus «rauque duo aiiumamur punéta E48:

En: coniungantur pet métaux-EF, Dico renflant
EF, reperiri in iiio piano, in quo iunt paraiiciæ A3,
CD, qu: ex eiientia paraiieiarum dcbent iemper efle

in vno piano. I v- Demoniir. Si tafia EF, non admittatur in piano
paraiieiorum A8, CD, cri: fairem in aiio piano con-
eedenda. liiud autem pianum , in quo pommas re-
oâam conncâenrem punâa E, a: F, raiiter produca-
tut vr fecet pianum paraileiarum in punais E, a: F,
faciatque communem feâionem BOF, qua: [par
3. huilas] erir iinea renfla. Quo (tante du: reâæii-
nez EF, &EGF, cum obtineant coidem terminas E,
a: F, ciaudent ipatiur. :quodeiiimpoflibiie [par 14.
axim] ergo reâa EF, naquit :er extra pianum pa-
miieiarnm A8, CD. (yod «ardanonitrandum . t:

vù and ’
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PROPOS; 8. THEO’R. 8.

Datis duabus mais lineis paralleiis,quaru,m
vna reflet fit ad vnum pianum 5 etiam alte-
ra ad idem pianum méta crit. i

Væ reâæiine AB,CD,(Tab.a. Fig,z.) fintpa-
raiieiæ,& A , tec-ta fit ad pinnum EF . DICO

etiam CD, eidem piano EF, reâam elfe . Ex punéto
B, ad D, reé’ra ducatur BD, quæ cri: in piano EF,
Deinde à punôto D, renfla ducaton DG,in piano EF,
perpendicularis ad BD, 8c æqu’alas ipii A3 . Tandem

ducamur ŒB,GA,AB. ti Demonit. Qui: AB, ponitur refis piano EF, [par
3.def.buius] erit anguius ABD, rediras sinue. aurem
[par 2.9;primi] duo anguii CDB, ABD, duobus métis
æquaies : ergonngulus CDB, etiam ipie reftus erir.
Rurfus quia duo iatera CD, DE, trianguii GDB.
æquaiia fun: duqbus laierions AB, BD, trianguii
A3058: anguiiGDB, ABD, æquales , vtpote reéii
[pu .primr’] baies BG,AD, æquales erlint. Pariter
cum uo lattera GD,DA, trianguii GDA,ex deman-
itratis æquaiia fine iateribus GB,BA , trianguii GBA,
8: bafis AG, communis; [par 8. privai] crane anguii
GBA, GDA, æquaies ,efi autem angulus GBA i re-
filas [per 3.def.buin.r] ergo, a: anguius GDA, métas
crie. Quare hl: manifeitum lineam GD,perpendicu-
hum clic duabus lineis DE, DA, (de mutuo iecan-
nous in D: vade [per 4.buiu.r] eadem reâa GD,reéta
en: ad pianum duâum pet limas DB,DA; ied in pian
no reâarum DE, 0A, (par a. bains] en etiam A83
8: in pianoipfius A3, [par de]: parallelarum] reperi-
tur CD:ergom piano reâarum DE, DA, en: criant
[Cal CD. Œapropter 6D, [par 3. clef. bains] etiam

A - .1 Î 4



                                                                     

Êta i EVCL’YDIS v
ip r CD,pcrpendicuiariserit : li ergo CD ,rcâa’cii
ad duas DE, DG, concurrentes in D. eadcm CD,
[pet 4.7ndrc.]etiam ad pianum EF,:iuétum pet iliae,
«à; crit . Quod erar demoniirandurn .

PROPOS. 9. THEOR. 9.
Si dure redise iineæ eidern iineç paraiieiç fine,

a quamuis non in codent piano cum iliara
p perlanrur sadhuc ramera inter fe erunt pa-

raiielæ .’ ’ r
Int du: mais liriez A8, CD, (Tab. a; Fig. 4..)
qua: (in: paraileie ipiî EF, neque in eodem exi-

(tant plano,hoce(t EF, non (itin piano , in quo (ont
AB,Ï&CD. rcflas AB, CD, inter (e quoquc

araiieias enflent . Minimale quodcunque ponctua!
n reâa EF, videiieet pu nâum G,à quo [pet n..pri.]

Id reétas AB,CD,ducanturiperpendiculares GH,Gi.
. Demoniir. Œoniarn enirn A8, EF, fupponunt’ur
paraliclæ, arque 6H, faâa cil perpendicularis ipiî
A5, [par 2.9.pri.[ crit anguius EGH, reflua a vti pari.
ter anguius EGI , reflue cric . Qgia veto E6 , per-
pendicularis cl! ad duas iineaaGi-i, GI, concurrentes
ad 6,004. radera ctit criant perpendicularis ad
piauum duâum pet (incas GH, Glu Veturn cum CI, .
fupponatur paraiielaipfi E6; [pet 8. buriner] criant
ipia redan cric ad pianum duâum pet lineas G(,GH.
Ecdem argumenta demonfirabitur redan) AH. per-

dicuiarem eii’eeidcrn pianopcr (Si-1,61, duâo r
il gaur cum AH,CI,tcâæ (in: ad idem plenum, pet

(3H, GI, duaum , [pet 6.1.ou «une panada,
ngdatat oiiendendum ,

(R0-
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.PROPOS. ranima. m;

Duæ rcâæ lineæ ad punétum concurrentes;
. 8c alijs duabus mais non in eodern piano

exiiientibus paralielæ; angulos cum illi;
æquaics comprehendunr .

V: reâæ (inca A8, AC, (TabJ. Fig. 8.) con;
entrentes ad A,efi"ormandoau uium BAC,pa-

raiiciæ (in: duabps mais lineis BD, D, concurren-
tibus ad pun&utn D,eflicicndo anguium EDF, ne-
que in codent piano cum prioribus exiilentcs . Dico
anguios BAC, EDF, ab illi: lineis comprebenfos
equaics clic . Accipiamus AB ,atqualem (pli DE, 8e
:62,ng DF,ducanturquc «a: BC, EF, AD,BE,

I Demonii. Quoniam enim A3, DE. pommoit
squales, ac paraiiciæ, [pu 3 ppm] eoniungentes 8E.
A-Pietiamipiz «ont æquaies,8c paraliclæ. Couli-
nnlttnodo demouitrabitur Al), CF, troque parai-
Ielas efle, 8c annales . Igitut cum 55,233, paraiielæ
(in: ipii AD,Eper9.buius] criant inter le raiielz
erunt. &zqu es: quarctper 3;.primi] BC, F,eon-
iuugcntcs crunt zquaies , a: paralleiæ .t Qio (tante
duo-latera BA, AC, trianguii BAC, uaiia etunt
drache: iatetibuaED, DE, trianguii E. F, 8c bali:
Bçidemoniltata cil traits bali EF: ergo (Perse.
Film] engaiiBACÆ F,abip(is iateribus content;
squale: criant . Quod cratdenwnfitaudum. I

1’805
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PROPOS. 11. PROB-L. 1.

Dato quouîs punûo in Tublimi, ab i110 ad
fubieûum planum reâam lineam perpen-
dicularcm ducat: .

gltdatuçn punâum A, (Tab.z. Figq.) in fuinmî,
x BC, Vero plenum fubicéïum : à punéto A, du-
cenda efl [Inca perpendicularis ad planum BC . In
iplo pIàno BC, vtcunque ducatur méta. DE, ad quam
ex punâo A, m fublimi pofito [par lz;primi]dçmit-
tatur perpendicularis AF: ruffusâ punâo E, [par Il.
primiJIn plana BC, ducatur PH, ipfi DE, perpendi-
tulans : denuo ex A ,ad rèôtam FH,tper. la. primi]
perpendncularis demittatur AI . Dico AI, perpendi-
cularem efle plana BC. Per punélum I, in plana BC,

a [per 51. primi] ducàtùr KL, parfile]: ipfi DE. «
Demonit Cum ehim méta DF, perpendicularic

fit (imbus lineis FA, ’ PH, ex conflruétione , «un:
[per 4. vnam] recta en: ad planum per FA, PH, dm-
étum; vndc cüam KI,[per 8.vndec.]re&a cri: ad idem
planum par FA, PH, duânm. Qgia veto [par 2.. Im-
iusz] AI feu in piano reétarum FA, PH, tangitque
rcôtam KL. in I, cm [par dcfigjmius] angulus ’AIK,
refus, 8: idco AI. ad reâos angulos cri: duabus lineis
K1, IF, quare cadem AI, [par 4.buius] peipqndicula-
ris cric piano BC, p’er limas 1K, IF, duèto . Quod

en: facxcndum . f , .

A W PRO-
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PROPOS. 12. PR OBL. a.

Date punâo in aiiquo piano , ab codcm
punâo cidcm piano ad angulos naos
lineam rcaam cxcitarc . i

N piano BC, (Tab.z. Fig.6.) vtcumquou fit. acte;
ptum punâum A,â o duccnda fit perpendicu-

iariseidem piano BC . x data punâo D,in (ubiij-
mi [per u. butas] ad ianum BC, perpçndicuiarlc

v dcmmatur DE,quæ veiJcadet in A, vei extra;fi cadi:
in A, faâum cil, uod en: faciendum ,- fi veto cadat
cama, v: in E, ab Ê, ad A, reâaducatur EA : dcinde
à punâo A, [par 1. miam] ducatur AF, paraiieia
ipii ED. Dico A , perpendicularcm cil: piano BC.

Demonii. Cam enim AF, DE, faâæ (in: paralie-
iæ; necnon etiam DE, fiâa fit reâa ad pianum BC;
[par 8.buim] en: etiam AF, eidcm piano rc&a :crgo
à data pu ncto A, ad pianum BC, duâa cit perpendi-

cuiaris AF. Quod faciendum un, .

v PROPOS. 13. THEOR. n.
Ab vno punc’to acce to in aliquo piano duæ

rcâæ iincæ ad ca dcm partcs cidem piano
pcrpcndicuiares non poiÎunt excitari. ’

N piano AB, min. Fig.7.) fic acceptum quad-
cumque unâummcmpçc. Dico quad" à pun«

&o C.ad ca dent parus non poflùnc ducidu: perpen-
dicularcs cidem piano A8.

Demonilr. Si poilant dnci huinimodi bina per-
pendicularcs,hæ (in: CD, &CE. Cam igitur par
enflammez; ÇD,ÇE, «in: glana A3, «il: (in:

. ,, , v a en
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[par 65an cran: inter i’e pataud: :quod eitim-i
poifibile,qmaconcnrrunt ad panada: C. Ergo ab
vno punâo in piano accepte ad eafeiem- pattemo-
qneun: duci du: refit: eidem piano perpendicniarea.
Quod en: demonihandnm .

PROPOS. aç’TH’EOR. ’12.

11h plana, ad quæ eadem ranz linca (cf! per-
pendicmdaris , inter (c (antiparallcla.

REâa’iinca AB,(Tab.2. Fig. 8.) perpendicularî:
fit ad plana CD, EF. Dico taiia plana eiic ad

inuicem parai icia. fine æquidiitantia .
Demonii. Si non Tant paraiieia plana CD, EF,

pend 06h potcrunt vcrfus aiiquam pancm concurrere:
concurran: igitur diâa plana produâa adeartesC,
a: E, fadant ne Communem feâionem H, qu:
communisfcëio [par 3. 7111166.] cri: iinca rcâa. In
hac communi pirnnorum feâione iumpto quolibet
panât» «nempe I, in pianis CCD, GEF,c0ncumn-
tibus reâæ ducantur AI. B1, ciformando trianguium
AIE. ( îum amena iinea AB,re&a ponatur ad plana
GCD.GEF.[per 3. defîbuius] in trianguio AIB,cmnc
duo an uliBAI,ABG, reâi; 8e conieqnentcr duo-
bue ce in unies,quod ci! contra I7.primi:etgo duo
plana DC, E, non poterunt concurrcre , ac proindc
erunt paralicia . Quod en: «moufla-andain, .

PRO! i
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PROPOS. 15. THEOR. 13.

Si du; rcâæ iincæ ad punétum ConCurrcntcs
ad duas alias lineas , non in codcm piano
ad vnum punc’tum paritcr concurrcntcs
parallclæ tînt; ctiam plana pcr ilias iincas

duâa erum: parallcla - i
0mncur «inclinez BA, Ch, (Tab.a. Fig. 9.)

concurrentcsad pnnâum A. qua: paraiiciæ (in:
i dnabusiincis DE, DE. in aiio piano concurrentibua

ad-punôtum D. Dico duo plana BC, EF, per bailli:-
modi iincas dada ciÏc paraiicla . A purifia A, [po
1 Lbuius] ad planum per imcas DE. DE. duâum de;
minant pcr cndicularis AG: poitmodum vcro in
eodcm piano .F, a planète G, [pcrf [primé] ducaux
GH, paraiicia ipfi DE, 8:61, parai cia ipii DE. .

Demonlt. Quoniam cairn reâæ AB,GH, pantin-3
tnr paraiicizipfi DE; [par 9.buiu.r] cran: &mtcr i:
paraiicizzvndc [pcr 19.11111] duo angnii BAC, HGA.
«un: duobus rcâiaæquaics,fcdanguius HG A.clt rc-
dus, quia AG, fada cit rcâa ad iannm EF: ergo
ctiam anguius BAS, reflua cri: . cm modo facile .
cric probarc &angnlum CAC, rectum eflc . (En:
cum rcâa A6, perpendicularis fit duabua Lucia A8.
AC,ch armada-.3 miam ad pianum BC,pcr iilas du-
âunla rc&a : fedmus autel: candîlm AG, reâam
.d anum : ergo [par 14. nias] æc plana BC,
EFî paraiiclacrun: . Quod crac demoni’trandmn .

s 4c H o L 1 v M.
Data piano, 8c punâo extra planant pende puni

«3m dans; du!!!) de» plage maltaise. à!



                                                                     

518 E761. bb1 s , lSI: datum pianum BF, (Tuba. FigJ.) a: panama
C, cxtra’pianum. Opornet punâu’m G, du-

çerc pianum paralleium piano B . In piano EF,.dup
cantur duæ rcfiæ ad vnam punâum coacurrcntcs,
fintquc GB,AB, concurrentes ad punâum B. Dcindc
à pantin B, ad C, ducatur j Infupcrin piano re-
darum GB, BC,,cx punch C, [par 31. pri.] ducatur
CH, paraiicia ipii BG: vti Imiter ex punâo C, in

iano ,rcétarum A8, BC ,reëta’ lignent: CD, paraiic-
ipfi BA. Quo facto fi pet redus CH,C D, concur-

rentes ad C, pionumCE, fuerirduétutn. Dico taie
plenum piano BF, elfe paraiieium . A

Demoitr.Cum cmm GB, A8, ic tangentes in B,
paraiiciæ En: duabusHC, DC, concurrentibus in C;
[pet le. huilas] ernntpiana EF, CE, paraiicia . QUOd

crac facnendum’. ’ .
PROPOS. 16. THEOR.’ 14., -

Si duo plana .paralicia ab aiio feccntur plaà
no , communes pianorum fcé’tioncs cran:
parailelœ .

SInt duo plana paraiieia A8. CD, (Tab.a. FigJo’.)
qua: itccnrur piano EF,communefquc pianorum

feôtiones fin: redæ EH, GF. a Dico bas Communes
flânons clic iineas parallcias . - . a

Demonitr. Si huiuimodi communes feâionea
non funt paraiieia: verfus vnam partcm potcrunt
cancanere- , quia ambæ fun: in piano femme EF,
Concurrantigitur in I, produâæ ad patres E, &G.
(1mn [per r. radera recta HE, rota cit in piano .BA,
&refta F6, tout in pianoïDQindc- icquitur , quad
qucmadniodum redit HE,FG, cancanant in Lorrain
plana BA, DC, dcbcant cqncnrxcrc in i; quad ampli!)

a . . car



                                                                     

.ELEM. IL. 319car , cum fupponantur paraiieia: fi ergo plana ne-
queuntïconcurrcre, nec communes lectioncs hoc
præitarc poterunr, arque idco crunt paraiiclæ. (Ed

crat demonitrandum . ’ J
PROPOS. 17.THEOR.15.

lliæ reâælincæ,quœ âparailelis pianis le,
cantur, in partes pr0portionalcs fecan-

tur o iï)

Inc reétæiincæ AB,CD, (Tab.z. Fig.u.) quo-Î
moducunque difpofitæ, que; iccenrur pianis pa-

railciis, EF,GH,Ik, in purifias L,M,N,0,P,Q. Di-
co icgmenta iincarum inter pians araiieia interce-
pta ciÏc proportionaiia hoc cit v: M, adMN; ira
OP,ad PQ A punâis L, 8L N, ad punéta 0, &Q,
in pianis L0, NQ. reâæ ducantur L0, NQ; vti
pariter ab L, ad (l, reéta ducatur LQ, occutrcnrcs
piano GH, in R; 8c à pun&o R, ad punch M,& P,
in piano CH, rcttæ ducantur KM, Ri’. ’

Demonfl. Trianguium LNQ, [par Limas] dit
in vno piano ,quod paritcr de trianguio L00», di-
cendum venir; ,Quia veto ïraiieia plana GH , 1K,
feeantur piano rrianguii L ’Q, 8: rrianguli LOQ,
[par 16. huma] non ioium communes ieétxoncs M R,
NQ, velum etiam PR, 0L, erunr paraiieiæ. Quo
liante [par a. cati] in trianguio LNQ,ita Habit LM,
ad MN, vti R, ad RQ; atobeandcm rarionem in
triangule LQO,’ ira La, ad RQ, vti OP.ad PQ;
Quarc [der u.quinti] erit, v: LM,ad vMN,ita 0P.ad
PQ. Quod crac dcmonittandum. PRO



                                                                     

33° ÉVCLIDIS
PR OPO S. 18. THEOR. 16.

Si iinea refis aiicui piano ad rcâos anguios
infifiat, etiam omnia plana pcr iliam duéia
eidem piano ad rectos angulos crunt .

Eâaiinea AB,(Tab.a. Fi la.) piano CD, ad
naos augnios infiiht. ico omnia plana pec

eandem A8, duâa ad pianum CD, rcâa elfe. Pcr
Ali, vtcumque ducatur plannm EF, uod cum piano
C D.faciat communcm feâionem rc am FG. Dein-
dcaccepto quouis puncto in recta 96, ncmpc H, a.
que in piano EFLper 3x.primi] incarne HI, paralla-
ia ipii 8A.

Demonfir. Quoniam A8, 1H,factar (une paraiiciç,
arque AB,rccta ponitur ad pianum CD;[per8.vndec.]
etiam 1H, ad idem pianum recta cric : Quatre IH,[per
de 3.buiu:] perpendicuiaris cri: communi fectioni

. Pari rationc demoniirabirur omncs iineasductas
in iano FE,& paraiieiasipfi A8, communi icctioni

A F , exiitcrc perpendicularcs: quare [per def-çbuius]
pianum FE, (idem valet de omnibus aiijs plants pet
AB, dirais) rectum cric ad pianum CD. QIod en;

demoniirandum. ’ v
n

PROPOS. 19. THEOR. r7.
6i.duo plana, fe ad inuiccm fecan ria ad aliud
i pianum refis. finr ; ctiam communia illorû

fcéiio cidem piano ad tafias angulos erit.

l SInt duo plana AB,CD, (Tab.z.Fig.I;.) gaz ha-
beant conimunem icetioncm EF,atque dicta pia-

na recta (in: ad pianum 6H, Dico corum cÊmuncm

. CC!!!)-



                                                                     

ll,

. E L il M. Il. l IliecgoncmâEF, paritcr effc tcctam ad idem piaulant

G . ’ ». ,.. moniir. Vel enim commuais fcéiio EF, pch l
pendicuiaris en ad vrramquc communem icâioncm
pianorum AB, CD, cum piano 6H, hoc cit ad EF,
a: DE; vol ad vnam tantum ; vci ad neutram . Si EF,
flatuatur perpendicuiaris tan: ad FB, quam ad Fi);
inde fequitur [par 4.buiu,c.] ipiami EF, enlier; per-
pendicularcm piano CH, pet F8, BD, duâo : quad
cit primum . Si veto iiiatuatur EF, ioiummodo per-
pendicularis ipii FB, vci FD, vt exempii’ gratia , ipiî ’

ES; inhoc caiu,quia pianum A3, rectum nitur u
ad pianum GH’,& EF, ponitur méta ad. F ,com-
mpnem planai-nm [actionna [par 4.. tuf. bains]. cri:
EF, mâta ad ianum (3H. Demain ii dicatur EF, ad
Hi, ncque ad D, perpevndicuiarcm elfe 3 inyhoc cafu
tain ex punâo F,"in piano AB,ducatur Fi, perpendi-
cuiarisipfi FB,quæ cit communia ieôtio pianorum,
Ali, GEL-12mm ex codem pu rida F, in piano CD,
ducatur-F ’, perpendicularis comm ni icftioni PD.
Hoc liante quomam pianum AB, te nm po’nitur ad
piannm GH, cric iinea IF, pèrpcndicuiaris ad pianum
(3H, [pan], de]: bains] cumi fit per coni’trudioncm

l perpendicularis communi feâxoni planorum. A8, ,
CH. 0b eandem cauiam crit FK,cidem piano CH, i
perpendicularis: quare ab, codem panda F, ad pia-
num CH, duæ dieu; exclura: perpendiculaires , qu’od
cit Contra propoi.r 3, bains iibn : ergo in quocunque
tait! EF, méta cric ad piaan OH. .Quod en: de-
manitrandum .

. la: * il Vrac;
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PROPOS. go. THEOR. 18.

Si fondus . angulùs à tribus angulis planis
contineatur a ex his duo quomodocnnquc

I afi’umpti,rcliquo fun: maiores .

, V Ç oI: folidus’angulm A, (Tab, z. Fing.) qui à tri-’Ï
busaogulis planisBAD, DAC,C’AB, conneau

un. Dico ex bis anglais duos ommfzmam lumpto:

reliqno efle mixons . - -Demonfir. (banda tresanguli ph ni 8A C,C A D,
DA B, fun: æquales,pcrfpicuum cit duos intimai ge-

Iceptos (empel- eflè minores tertio . l’amer fi ex tu:
V gibus angulis duo’tantnm fiat squales, mantfcflum
cit, vnum æqualium angulorum cum tertio aima; fu-
pcrare. Totaigiturdubietashabetur, dam titi ms .
àuguli (aminæqualcs, nempe quad in tnli cafu duo
minores anghli limai accepn’ "Jeux: maximum an-
gulum mineur-e; quad corum fic ollendo- Ex dacis
tribu: angulis BAC, BAD, DAC, eflormantibus ao- ,
gulumJolidum A, angulus planas BAC, fit omnium
maximus.vauolhntc ad punétum A. 5c art rcâam
3A, [Ptr aggrimi] ponatur apgulus BAR, æquâhs’
angqu BA , &rcâa’ AE, [par 5. primé] ponant
:Ènalislincæ A1): dei-mie pet B, NE, encodera:
B .quæ lacet ipfam AC,in C:demum iungaoturCD,
DE. Quia enim’in triangulb BRU), duo Iatcra,BA .
AI), fun: goualât duobus latcribus 8A. AIE, man-
guli BAIE, atque angulus BAIE, fait faâus œqnahsr
àngulo BAD ; [per4 frirai] cran: baies BD, 3E,
squales . Vltenus quia huera BD. DC, [par zo.pn.]
fun: maint: latere dei rab bis .quanntatibus ma:-
qualibus æquales au cantor portioncs BD, 8E4)!"
flafla] renaudait DCo malus quam BC. Conflit!

o . , - r: mur



                                                                     

E L E M. x I. 3:3rentùf modo duotriangula BAC, BAC. in quibus
duo laura DA, 8c AC, zqualiz fun: duobus lami-
bus EA,& AGI, 515auto!!! DC, mazot bali BC, ex
yins : ergo (par 1;.primijfngulus DAC, maior cri:
angulo &AC: quare fi angulo 8A1), qui hâtas dl:
æqualis angulo 8A E , addatur quint angulus DAC.
à: eidem angulo BAE.àddatur minor angulus BAC,-
èrunt duo anguli 3A D, DAC,infunul uniorcsduo-
bus argalis BAIS; BAC; (cd bi duo angon (ou: p2 -
pas latins anguli BAC: et angulus BAC, minot en:
duobus angulis BAD. AC. Quod en: «mais
Mandum . I u , »

PROF os 31.. THÉOR. 19.,
Œilibct Angulus folidus. ab angulis planîs

- " quatuor mais minoribus çont’inccur .

SI: folidusanglfiusAflTab 2.; Figaç.) contentas
tribusaoguhsplanis BA D, DAC, CAB. Dico

ulium angulorum quantitcm dchcerc à quantime
quatuor tettorü. Ad un néta B,D,C,rcCtæ adiun-
gamur BD, DC,CB,quo (tu côflituri erunt au, an-
gulifolidiB,D,C,(ub tribusànguhs punis conœnti.

Demonflr. Quoniàm veto (par w. bains) in an-
nlo (olido B. duo anguli plani DBA,ABC, majores

« un: angulo DBC;parlccr 0b tandem ramonèm in an-
gulo (olldoC, duo anguli plani ACB, ACD,maiores
(un: angulo 8C1): a: dcmum in angulo lolido D,

  duo anguü planiADŒ, ADB, minores fun: angulo
CDB :ctunt (est anguli plani uDBA , ARC. ACE»
4C1), ADC, ADB. maintes mon: anguhstplanis
DBC, BCD, CDB. cana vno (par 32.. roui.) hi tres
angon (unçæquales duobus rechignât cquimr prio-
res fax anguloseflë duobuïeâis muions . Cam au-

: z I (cm



                                                                     

s24 EYCLIDI’Stem huiufmodi le: anguli additisæriblis angnlisad’
puuétum A, conititutis(per 32. primi.) adæquen: (ex
"êtas; fiab hac fulmina detrahantur dlCtl (ex anguli
majores duobus redis,rcmauebunt tres anguü BAI).
DAC.CAD, ad punâum A,conitituti,quutuor re-
âisminorcs. Quoderatoltcndcndum-.; i * v

. VS C H O L I V Mr
Quamuishoc theorema ab Euclide fouit cantonné

modo propofitum cil-ca angulum (olidum à tribus
lagmi: punis effœmacam; adhuc ramenai! quofcun-
que aliosangulos folidos extendi potclt: mm lice:
angulus (olidus à quamplurimisangulis planis conti-
ueatur, Tempe: cit verumgalcs angulosiufimul acce-
ptosideficeœ à quantitaœ quatuor rcétorum: v: vi-
gercllicet apud doâiflimnm Clauium , 8: alios in
oc oco. i

i PROPOSQn. THEOR. :0.
Datis tribus angulis ,planis, quorum duo
’ quomodocunque fumpti reliquo fun:
, maiorcs, comprchendant autem ipfosian-

gulos æqualcs rcâæ lineæ, ex bafibus
iæqualia latcra, couneâentibus’ poterit

triangulum chrmari . " L
DAti fiat tu: anguli plani A,B,C,(Tab.z.Fig.16.)
a ab æqualibus luteribus AD,AE,BF,BG.CH,CI,
contenu, cum hac conditionne, quad duo quilibc: te.
hquo lin: (emper nuions : dcmde æqualium laterumi
gueula conncâantur lineis DE, Hà, HI. Dico ex
bis tribus redis kiwis poflc triangulum cflormari .

Demain



                                                                     

E L E MJ X I. gayb eniOnfirJEr hoc enim quod ne: une: fiat tales,
quad foncer duæ (empei- lint uniates tertio (par n,
privai) poterit rriangulum efformari ; hoc; autem’ de
tribus bafibus DE,FG,l-î1, demonflratoiam clarum
en: ex diâis lineis poile triangulum efiormari.Quod
autem drue une: DE, et F6, iimul atceptæ exacdant
terriam HI, ira potcit demoniitari . Vel cnim [res
anguli A,B,C, fun: omnes arquales, 8c fic (par 4 pri.)

i etiaru baies DE, FG, HLæquales erunt ;atqueideo
dosez: illisterriam fupetabunt; vel duo- tantum au.
guli fun: æquales, tuneque baba vnius æqualium am-
gulorum vm cum bafi anguli inçqualis tertiam baba
fuptrabit; vel dcmum dati (res anguii Liant 0mm
inæquales,quo etiam in cafu dico baies PC, HI, mi-
mores duos an’gulosfubtendeutes fuperate DE, [ubi-
tendentem maximum angulum A. Fiat (M13. pu.)
anguius DAK, equalis angulo B, 8: linea AK. pro. ’
ducatur quoufque fitæqualis ipfi A Duel AE, &c. ,8:
demum conneétantur refis!" DK, RE. Quoniam enfin
DA, AK, in triangulo DAK,;per- tonitruaient!!!
fada funt æqualialareribus F8, M3,trianguli FBG;
vti pariter engaine DAk, factns cit æqualis’ angulo
FBG; (pu 4. primi) erir bafis DK, bafi FG, æqualis.
Rurlus quia duo anguli B, 8e C. pohunrur maiores
quam A, &an’ ulus 3,6: æqualis angulo DAK, fi

’ demantur huiu modi anguli arquiez (par arion. ç.)-
erit angulus kAE. minot angqu C. Œa de te cum
in duobus triangulis kAE, HCI,I duo Iàtel’a kA. AE,
’ponanrur zquaiia duobus [attribua BC, CI, 8e an-
gulusC,maior angulo KAE; (par 24. primi )erit ba:
fier HI, maniât bali kE . Cam" autem Ait; exilitns

dans ipfi AD; 8l AE, fuam’ «triturent, ’hÏbflC

in ra "au! DE, quia circumferemiadeictipçaâ
centrotA. internaleo AE, debeat nantir: pet puuæ
E, K. D, figura 0K5, tri: trianguliim, in lquoçpètf g j

. ’ ’ .X 3 , i I prurit) *



                                                                     

l

3:6 EVtCtIiDI’S Vprivai) Juclatei-a Dk,kE. fuperant curium DE : ergo
à fortiori inuite magie PC, 8: HI. refitautDE, lupo-
tabuut . Quod en: demonilnndum.

L E in M A; -Duabu; dans mais lineis ’rnæqualibus , p05 -
tcntiam maigris lincæ fuprai minorcm in-î

Limite . . q ,At: (in: du: reâz lice: inæquales AB,quidein
maior ,&C. minor(Tab; z. Fig. 19.) oporret

lactairequuntituteln potentiæ litiez A8, lupta po-
tentiam liriez C; bocal iuuenieuda eit’vua reâa li- i
ma. cuius quadratumadditum quadrato minorisli-
ne: C. adæquet quadratum maioris liriez AB. Su-
pra mainte!!! lineam AB,bifariam diuifam tin D, ex
centto D; interuallo DA,.defcnbatur femicirculus
AEB;,in quo [par mimant] adaptant AE, ipfi C,
æqualls , imagera rque ES. Dico maiottm imam A3,
plus poile mm C.quadtatore&: E3. » .

Demain Quiaiu (midi-cule AEB , Un gr.
terni] angulusAEB. métas cit 5 erit [par 47.primi.]
quadratum AB squale duobus quadratia AE,& EH;
fed quadratum AIE. 0b. laterum aqualitatemndzquzc
quadratum ipfiuaC: ergo A6, plus paterit quem C.
quedrato «a: En. QIod tu: oflcudendum . ’ I

PROPOS. 23. PR OBL. 3.
Ex datis tribus angulis planis quatuor mais

minoribus,quorum duoqqomodOç’uuque
afl’umpri relique. une marions . .folid un

angulum conflirucre . . l . .
la: dati tresia nguli plani A,B,C.1(Tab. . i.- FigJ.)
quatuor mais minores. 8: quad qui brailla



                                                                     

i i IEEE M."XI. 311En: reliquo maintes . Opus cil tonifiante angulum
(alidum confiantem ex tributangulis planais datis tri-
bus angulis A, B, C,aqualibus, Ponauius [ex linette
latosaugulos A,B,C,ltorn prehendeutes zquales inter
h mincie, connedanturque lineis DE, PU, HI. Cam
totem [par 7.2.. buires] ex tribus. mais DE, PC, HI.
point efiormaritriangulum. eflormeturgfitque trianug .
guluthLM; ira vt lattis KL, ipfi DE; LM, ipfi K35

-& KM, ipfi HI, fit aquilin, Conflitmo huiufmodi
triangule circa ipium [parquai] defcribatnteit,
talus , cuius neutrino N, à quo ad Magali "galbe
refit: ducamur NK,’ Nia, NM . Dico quamlibet M

i &arum AD,’AE, 8re. darce anguios A. B.C, com-g .
prehendentium (apeure quamlibet retirerum à Cg!!!
tro Nivad angulos K,L,M, duéiam .(ëiia veto cette . i
train circuli cire: triangulum defcripti [pnsznmiq
intra triangulum, in vno latere trianguli. extra
rriangulum cadet: pareil , ideo banc retinrent in
quocunque cafu opus cit demoufirate. ” . . ,

Primo dum centrnm N, cadit inuacitculumfi
na: AD, AIE, &cmori concedautut majores, quant
NK,NL,&NM. faltem vel cquales, vel minores
«un: admittendæ . . Si fiat æquales AD, Ali, arc. ipfie
NK, NL, NM; quoniam. duo latere 0A, AE , in
triangulo DAE, ponuntur æqualia duobus latetibu:
LN, N K. trianguli Lngbafi f que DE,fa6h et]: ana-
lisreâaî LK; en: [par 8.pri.]angulut AgnguloL K.
æqualia . Pari argumenta demonflrabiturangulû C,
angulo KNM,&angulurn B.an.gulo LNM, exiflere
trivalent; Sun: autein [par z. coral.propo.xg .prim’q
me mguliLNK,KNM, LNM, circa panama N;
amarinant «au: ergo crieur ne: anguli. A,B,C,
quçtuorceaitoquales eruut . QIod et? ablurdum.
qui: pou , refus, minores :iquarevreüa
AD, A5, m-ntjjlâclæguakutalsNI-aij.

. 4 C-



                                                                     

aître

3:8 EVCLÏDÎ-Iiy A
8re, Si veto la), AE, ponantur miriorey quant ’NSL,
NK, ex maïoribuslineis [ptr a. primi] poterunt ab-
fcindi NO, NI), æquales ipfis A D, AE; deinde du-
«tu: 013.-Quia veto ira [tu NK, ad NO; sui Nuad
NP; criam diuidendo [par I7 quintijerit N-O,ad OK,
vti NP, ad PL;ac proiride [par z.fr-xtt] OP, cric iplî ,
KL,piralllela’: quare [prr coroll.4.prop. [ExtiJTi-ian- "
gulum NOP, (imi le erit triangule NKL,& ideo? NK,
Habit ad KL, ni NO, ad 0P: cit autem prima-.NK,"
maior tertia NO : ergofprr r4 . quintijetiam (craindra
KL, maint etit quarta OP; atkL,- fileta en: æqualis ipfit
DE: ergo DE, maior erit quam OP: Cum auteur
duo triangula DAEJ’NO, habeanr duo latei’a DA.
AEiæqualia lateribus NP, NO, par confiruâionemy
bafis veto DE, demonflrara fit maiorbafi OP. [perm
1;.prirni3etir angulus A, maior angulo PNO . Ea-r
dem via demonfirabitur angulum C. f u patate angu- "
lum KNM, &augulum B, excedere ipfum LNM fieri"
tres anguli ad N,côitituti,ex anrediétis, in ntquaruorj l
redéfis æquales ideo rres anguli A,B,C, criant quatuor’
redus maiores.Quod efl mains ablurdû, tu (apparia!
tut quatuor mais minores:ergore&eNK,NL, mima A
res (ont, uâ AD,AE,&e.Quod primo fuetat promit:

Secun o loco centrum N.tadat in vno lateretrian’;
guli . In hoc cafu fi dicamus Al), AE, 8re. admirai-ml
ipfasNK,NL;cum AD, Ali, fupponantur æqualési’:
ipfis BF. BG, etiam EF, BG, adæquabunt *NL, l Nia; p
8e NM 5 (cd pet conitruâionem LM, efi æqualieviplir ,
FG:ergo reâæ F8, BG, adæquabunt teflamrFGn
,quod cit abfurdum; quia mer zo;primi] in tria agala-
PBG, duo latera FB,BG, flint ftiirper maiorareliquos r
FG. Pariter mains abfurdum cri: , fi dicamus «reâwi
Nia NM, fuperareiplas .BF,BG,8rc.quandoquideme-r
FG, cum adæquer LM. fr iola fliperabit reliqua
Fianguli latera BF.BG:-quod eIlIimpotIibile. - . . .2;

. Demain A,

a

r

7l;

I
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a ’Demum ceutrum N ,cadatextra triangulum infra V
. lattis LM. I n hoc etiam caiu, dicendo AU, AE, 8re.

adæquate NL, Nk, cum triant bafis Lk , faéta fit
æqua lia bali DE [par 8.primi.] erit angulus A, angulo
LNK, æqualis:eadem ration: auguras C, angulo
kNM, æqualise ’t :quare totos-angulus LNM, adæ-
quabit duosangu os A, 8e C; (cd duo anguli A. Sec,
vt fapponimusfupperantaugulum B: ergo maman;
galas LNM, maior etit angulo B. (au veto duo la;
tetaLN, NM,trian Lili LNM, pommait squalig
lateribusJSF, BC, trianguli BFG,& bafisLM, tafia
fait æqualis bafi mitan 8. rimiJerit angulusiLNM,
æquahsangulo B; quad e p impoifibilel, quia fupra
ofleufum fuitipium angulum LNM, maiorem elle
augulo B: non ergo refila: NL, Nk, adæ nant rectos
Al), AE. Siautem quis ctedcre: AD. A , 8re. mi-
nores die quam NL, NK, poterunt [par 3. privai] ex
ipfis NL, NK. abfciudi portiones ipfis AD,AE,æqua-
les; fintque NP, NO, N5, Juétiique reâis OP, OS,
.Vt in primo cafu deinoiiltrabitur angulus A. maior
angulo PNO,& angulus C,’mæior angulo ONS: ad
purifiant N, 8c ad reétam Nk, [pet 1.3. mimi] pona-
tur angulus kNQ, æqualis angulo A; &ex alia parte
muflituatur angulus KN L, æqualis angulo C, talirer
teâas NQ,NR,producendo , vt adæquent ipfas A D,
AE,&C. Demum conneâantut 00., 0R, qua: in-g
fifâdpfas, OP, OS, cadet: debeut , quia circumfere n-
tlaex N, tanguam centra deicripta debet tranfire pet i
Nina: OPQ, 05R, Quopofito cumEprr 2.9.primi]
mgnius encrons PON, æqualis p’onatur angulo in-
ternoyæoppofito LIN: erit angulus QON , minou
augulo thN. Endura ration: demonflrabitut NOR,
mmorem en: angarie NlrM. .Quare l totus angulua ,
09R,minor erit toto angulo LkM. His wifis. qui!
m (du!!! duo-lamaw, NQiu triangule f(àY:Q.



                                                                     

330 E V C L I D 1 Sftéb fun: æqualia duobus AD, AE, in triangulo
ADE,verum etiam angulus ONQ. faâus CR æqualis
aneulo A; Clittflfl’4;firlfl1ü bafis OQ. bali DE,
æqualis: codem mode demoiiltrabitu: balim H1,adæc»
quart bafim OR,- fed DE, pet conltruâionem ada-
quat Lit, St HI, kM: ergo criam Q0, adæquabith,
8: OR, KM. Quamobtem cum m duobus triangulia "
LkM,QOR,duolatera LK KM æquaha [intime-
ribusQO, OR,& angulus LKM. dÀemonltratus fit
minor anguloQOR; [par 2.4 prima] cric bafis LM,ï
maior bifiQR: (cd LM , pet coniiruétlo. lm ad:-
quat PC: ergo QR, maior trit quam FG. un ilan-
te cum duo latere FB, 86,10 triangulo FBGJaâz
fintæqualia duobus latenbus NQ, NR, mtrian-
gulo NQR, arque baiis 8G, demonltrata fit maior
bali QR ,[per a; przmz] cm anunlus B, maior angulo
QNR: (en) angulus QN il, faüus eiiæqualis duobus ’
angulis A,& ( ; mais: angulus B, adæquabitduos-
angulos A.8(C:quod eliimpoflibile,quia iuppofitumi
fuit, duos angulos A. &VC, tertium B, iuperare :ergo ”
reflæ NLhNK, &c, non (ont æquaies, vel amorce
quant AD, AE, 8re, vti tertio loco cuit «mon.

ltrandum. . t,(Tom autem in 0mm cafu demouiiratumfireri:
reâtas A D, AE. &c. maiores elle-redis. INk,NL;moo
do eu inquirendum quanta fit potentia lineævAD, ’
fupra potvl’ltlflm lineæ NK, hoc eilquo exceflu qua-v
dtatum iplius AD, fupcret quadratum Nk, iuxtajmo-
dum in fuperiori lemmate explicarum . Ponamus;
ergo quadratum redan T,efle rxceflum quadrati Al); ’
input quadratum Nk, quod cit idem ac aflerere na-
dratum Al), adæquarc duo quadrant N153: T.chc
liante ex centre N, [par 12. vndccsz ad planumtir-r
cul! LKM, excitetut perpendicularis NV, zqualisl
recta: T; ducauturquc recta; VL, anVM, crêtant:

us .e i a.



                                                                     

En E M. x1. - un
faâusfolidusangulus V, quem dico conitare ex tri-
bus angu lis plants M Vk, x VL, LVM, æqnaiibus tri-

bus angulis doris A,IC,B. -.i’Demonll. Câuia rada NV, perpendicularis effet!
pianota cirruli .KM,erit quoque eadem NV’,[per .
(taf. bains] rcâa ad limas NL, Nt, NM, in dieu i
piano duaas.;quare [pet 47. privai] erit quadrant ’
refit ’VL, æquale quadratis reaamm N", Nia:
eumautem, 8: quadratum reâæiA D, ponatur arqua.
le etiideiu quadratis reâarum V N,NL; Inter k aqua-
lia eruutquadtata VL, 8c A038: couiequenter cum
lacera AD, VL, zqualia crime . Vlterius quia duo
latera VN. 8c NL, initriangulo VNL, æqualia fait:
lateribus VN,Nk,inttiangulo VNk,& anguli VNL,
1V Nk,qu ne zquales, nia «en ;, [pet 4a primi] cric
quoquc lama VL, bali K, æqualisæodem pa&o de-
monllrabitur in triangule VNM, bafim VM, ad:-
quare. VL;ied ex vifis VL, adæquat Aüzergo ne; li-
neæ VL, .V K, VM, non (ohm inter (e, verum errant
ipfis AD,»AE, 8re; males erunt: quare cumin
triangnlo LVK, duo lacera LV, Vk, probata fin:
çqualia duobus [attribua DA,AE, in triâgulo DAE,’
ce (sans DE, (sa, fit arquais bali Lit,- [pet 8. priai]
eritaugulus platina LVk,"æqualis angulo A, HaIJd ,
aliœr deuioirltrari poterit, angulum kVM,angulo C,
8c angulum LVMfiingulo B, æqualemielïe: quart au-
gulus folidus V, contentas cri: tribus, 305*113 Punk:
guindons ilm AaB’c, au" æqualfl a fifi
ramendant . a . "

vno, a.



                                                                     

335 u rrczzn’is
13110905. 24-. miaou. 21.

Solidum à parallelis planis contenrum ha-
bet oppofita plana parallelogramma (imi-
lia, 8c æqualia ..

7 Arum fit folidum parallelepipedum BGFC,
, (’l”ab.2n Piqué contentum (ex planis, AC,

CF, EG, GB. AF, B , quorum aduerfa AC, CE:
456, CF.- BE, Ale, finr parallcla . Dico quæIibet op-
: pofita plana effe parallelogramma,fimilia,.& æqualia.

Demonfir. C nm parallela’ plana BC, CF, ferru-
1ur piano AC:[ptr l6.buifl!] erunt coinmunesleâio-
sues A8, DC,parallelæ .’ Parirer cum plana parallcla
’AF, 8E, feeentur plano AC, [prrcandem] erunt
’ commu n’es (râleurs A’D’,BC, para’llelæ : qua propret

" figura quadrilarera ARC D, [pet def. 35. prima cric
tarai]: ogrammum . Eadem via oflrndemusreliquas

guras quadrilareraseflè parallelogramma . l -
" Quod ponta hu ufinodi oppofita parallelogrâm;
ma finrfimilia ira ruadetur. Ex demonltratis retire

1.linezAB,’iBH, parant]: (un: reâis DC, non
’aurem in codem’plano exilientibuszergo [par lo.bui.]
eruntanguli ABH, DCE, æquales. Eudeml argu-
manta reliquianguli parallelogrammi 3G, æquales

’erunt reliquis parallelograirmi C F. Quoniarn veto
[120434. ph], BA adæquar CD, 8: EH, adæquat CE;
erit vt AB, ad EH, ira DC, ad (,E,quodetiam valet
de reliquisoppofitorum parallelo rammorum lare- ’
ribus: quare [par defii [Exrzjoppo ira parallelog ram-

ma erunr fimlia . . lDemum quo ad æqualiratem oppofitorùm plano-
rum, quia duo latere AB,BH,trianguli ABH, [pet a?
pas.) æqualia (un: latetibus DC,CE,triangu’l; I DC 5

1m - i - au.



                                                                     

EE. L E M. XI. 333&augulus A Bl-l, ou: nfus-zqualis angulo DCE, [par
4. prurit.) erunt triangula ABH, DUE. zqualia; fer]
[par 34. primz] rrianguia A-BH, DCE, (un: medieta.
tes parauelogrammorum BG,L’P: ergo talia parulie.
Iogrammaæqualia etunr . Eodem prorius argumenq
to demonittabitur reliqua parallelogramma oppofita
elfe Giulia, 8c arquai-la . Quod en: demonfiraudum,

PROPOS. 25. .TH EOR. 22.
Parallelepipedum feétum. plano aducrfis
Ï planis. parallelo,.refoluitur in partes bai:

r fibus proportionales. *
P Ara’lltlepipedum ABCD, (Talla. FigJS.) fe-

4 dam fit plane EF, Oppofitis plants , A0. BC,
arallelo . Dico lolidurn ADFE , fiat: ad folidum
FCB;«vti (la: bafis AG, ad bafirn E1. lntelhgamus

datum parallelepipedum ABC D, indefinitè produa
&urn verras vtranquc partent. Deinde in linea A8,
produëta verus A, accipiantur aliquæ partes æquaiel
ipfi AE, fintque Ak,kL. Panzer in eadem méta A3,
verras B, produéta aliæfinotentur une: zquales ipfi
BE, nempe 8M, MN, NO .- Dundee): punêtis K,L,

"M,N,O, [prrfcol.tç, hmm] ducantur piana KP,LQ,
Mil, NS,OT, parallela planis Al), vel BC. .

vDemonltr. Quoniam lolidum AEFD.ex hypothrfi
-continetur planis parallelzs[pr’rdefîz l buta: Jerk-pa-
rallelepipedum , vade [par 7.4.bitms] obtinebit plana
oppofita parallelogtamma ümrlia, 8: æqualia. Eodem
gai? parallelepipeda errant lolida AKPD, kLQl’,

BLÉ, bMKC, MNSR, NO r5, habebunrque Ph-
m OPPOhta parallelogtatnma fimllla, &æqualiaNlte-
tins parallelogramma AG, K8, L7, (un: (riper arqua-
labdegEA, Ali) Khâlideo Epcr36.pflmi] inter fi

v aqua-



                                                                     

354 E 7 C l I D I S i .mafia ,- (un: curera, 8: fimilia, cum angoli vains pl:
stallelogrammi [pu appui] lin: zqualesanguliralro-
rins,ulareraque mais parallelogrammi circa zquales
nogulos, arqualia [attribue altetius parallelogrammi.
Non aliteriimilia, &zqualia aux! parallelogramuia
A5, tu, LI; quad panser deplanis AD, KP, LQ,diz
dicrndum Venir: ergotait plana A6, A3 , AD,in io-
lido E D, æqualia , 8: Emilia eruut tribusplanis k8,kz,
kF, [Midi AVP; 8: «in! Fribus planis L7, LI, LQ foc
lidiKQ: fed [par 2.4414ch ln quoeunque pataude:
pipedc tria planaluntrribus platiis oppofitis Emilia,
a: æquaiia : ergo [par to.drfibuiua] folida BD, CAP,
kQ,zqualia erunt . [iodent argumente danouRrari
poteur foiida EC. BR, MS, NT, æqualia elfe , quare
quam’multipleir erit buis LG, bâtis AS, leur multi-
plex eflt folidrquQJolidi BD: &quam multiplex
cric bafisOG, buis HG, tain multiplex erit iolidum
OF,folidi BF. ania’m veto dum bafis LGadæquaz
hafim OG;etiam (olidum EQ .ù adæquat folidum OP,
quia dum L6, adæquat 0G,iex plana (olidi EQJunt
æqualia,& fimiiia [tu plants (olim OP 5 fi veto ’balis
LG, fit minot bar: OC. criant folidum EQ, minus
erit’folido 0P; 8: fi baiis LG, cxcedat bali!!! CG,
criant folidum EQ, excedet folidum CF. Malta
ruatur baiis A6, prima magnitudo, bafisiBGJtcunSi
da; folidum El), renia , 8: folidum BF, quarta . Prix.-
mæ, 8: terme mgnitudims, hoc cit baiis A6, a: foli-
di ED, accepta [tint æquemultiplieia , nempe balis-
LG, 8e folidum EQ, parirer fronda: magnitudqu
V8: quarter, hoc cil bafis BC, 8: lolidi BF, fumure.qu
tquæmukipliciamempc baiis 0G,8r lolid û

a auteur parirer- multiplitibus tribun et! , quad-2m
.baf 1s L6, multi pieu priai: magnitudinis AC,ad-W
hmm-OC, multipliant lecuuda: BC, «hmm
LF, anticipiez tertiamaguîtudiuis ED, k il ’ V, Ç

v je



                                                                     

E L E M. X1. 331”r dumOF,muiripiex quarta: BF:quando aquaiiææquan
15,8: quaudo minor, minor : ergo [prr6.def quitta]
cri: v: baiis AG, ad baiim BG, in ioiidum E0, lad
ioiidurn BF. Quod erat demouitrandum .

- . S C H O LI V M a I. Hæcdemofnflratio non rantum paraiieiepipedis,
urum criant priimatibus quibuicunque accomodari
purent, mm prifmara fréta plants appointis planât

l paralleiis, (untadtuuicemnt baies. « .
PROPOS; 26. PROBL. 4.

Adidaram rcâam lineam,atq ue ad eius puni
p Vétum date angulo folido æqualem augite

lum folidum coufiituere . .
It data me, A8, (Tab.;. Fig.z.) &punâum in
ea datum fit A; infuper datas in: angulus iolidus

Csoportet autem ad purifiant A, le ad reâam .83,-
coniiituere anguium folidum çqualem folido angulo.
C, contenro tribus augulis plants DCE, DCF, PCE,
non in eQde piano exilienribus . inlinea CF, extra
planum DC E, duaa accipiatur vnum purifiant v:
a: quo[prr i i.bmu.r]ad planent DCE, demitratur
perpen-dicularis FG,ducanturque refit DE FB,G D,
6C, GE . Iniuper ex reâa Ali, [pet g.pnmi]abfcin-
datur AH, æquaiisipli CD,8t adipunâum A, [son
a3.prs’.] ponatur angulus HALæqualis augulo DCE,
batquereéta Ai, recta CE, æqualis Denuo in plaà
no refluant 8A, AI, ad idem, panama A, couffin
.tuatur angulus BAL, zqualis angarie DCG durât:
AL, fiat æqualis reétæ CG, couuefianmrque refit.

, LH,LI.’ Vltetiusex puisera L,- [pu n. nuira] ad
.piauurn, in quo [une sa: LA, LH. Li, engar’ur pelu

. A En!



                                                                     

Q6 EP-CLÏDISndicularis’ Lk, ipfiGF, æqualis . ducaturquè’ refit
 A". Dico flânai eflc angulum fohdum ad A, con.

flamme: tribus anguhs plants, HAI, HAkj-kAI,
æqualem [0th a-ngulo C. v    

Demonih’. Duétxs rcâis kl-I. kI, cum duo laura
HA, AL. trianguli HAL,æqualia Tint par confira-
âioncm duobus latcrlbus DC, CG, trnanguh DCG,
a: angulus HAL,fa&us fil: æqualis 613Mo DCG;[pcr
4’.prt.] critacbafis HL, æqualis a 1   r Ruth:
qua anguli BAI, DCE, faéü (un: æquales ,- ablatis
æqualibusam ulisHAL, DCG,reliqui LAI, GCE,

uoqueæqua cserun: :quare cum a: lateræ LA, AI,
bath: æqualia latcribus GO» CE, [per 4.prima
cri: bafis LI, æ ualis bali GE. Denuo quia in duo-
bus triangulîs Lk,DGF,duolateraHL, LK,tà&a
Ifuntæqualialatenbus DG, GF, 8: angnli à diétis
latcnbus comprehcnfi æquales , quia tsar; [par 4..
frima] cric bafis Hk, æqualis bail DE. l’amer in
duobus triangulis ALk, CGF, duo lacera AL, Lk,
fait: fun: æqualia latcribus CG,G F, 8: anguli ALk,
C GF, mâtin!) limas LK,GF,laéhs perpendicularcs:
cri: [par 4. pri.] bafis AK, æqualis bafi CF. Denuo
in’duobustriangulis HAK, DCF,quia duo lacera
HA. AK, zqualja (un: duobus latcribus DC, CF, 8c
balis Ak, æqualis en: bafi DE, c: demonilratis; [per 8.
privai] en: angnlus HAk..,zqga-lis angulo DC F.
Tandem cum induobus triangulis KLI, FGE, duo
tuera kL, LI, ualia fin: lkccrihus 176,013, arque
ahguli km, FG , rcéti ob perpendiculares K14 ES,
Epcr 4 prima] arum hales k1, FE, zquales: cut’b autcm
in-duobus triangulis kAl. E Byemm [ancra kA,
AI, tant cquàlia [attribué C.CE,[pcr8. priva]
gram angnh (A! , PCE, agnelas. ng [tante ad.
pu nétum A, cru m: con liman n’es gageai: plan: HA [à
au, KM, æqual’cs’uihus engin-lis glaniISDË-ÊÎE,

” Ë. a



                                                                     

l

» a»: E M. XI. * 357BCF,«FCE. æqmles:quare ad panama and da-
&am redan AB.polxtus fait angulus endos-A,

" maintint) angqu folklo C. riidquum. ’
4 me Po s.- 27. A1) R0 11.5.-

Dira mâta limez! ,6: folidë parallelepi do,
’ àd datam reâamfimilè , ,fimiliteËq p04

fitum aliud paranelcpipc’dum-toxfltituere.

. . , .Slc dm: (à: AB, (Tab.3. Fig,3) un cum pa-
v r rallefcpipedoCD: opus elt 9d reâam A8, con-
itituctc fohdum payzlldepipcdnm timing: fimüiter
politum parallcleplpedoCD. Ac! punttum A, 8: ad
«flan ’A’B. [per,:,6. hmm continuent. angulusioo
lidos A, æqualis angulo (onde C; fintquc ces àngnli

’ Ian! BAI. lAH, BAH, zqualcsfnbüs abgulis planât
’ G, GCE, BLÉ. ..Deindc[p:r.1 demi] (au v: PC.

ad CG, in BA, ad AI;&vt GC,ad CE, i? 1A, cd
AH, Qoofaétotpcr n. qfiiuu’Jn. un "au en:
cum v: PC. ad CE. in 8A, adAH. saper aétis
æmpkamur t:ia,panllcl0g;.ammæ, Bi. 1H. a: 3H:
uquëà punchs 8,1; 8t-H; I rvauçJuiu] trin
«jacamar puna 8K, kl, 8: k pataud: tribu: plans
1H, 118,18, un vc complut»; (blutant pqraHekpi-
pedum Ak . DICO hoc parallclcplpedum a]: fluide,
ne (Militer pofitum pardiejgpapcdoCD. -
î Demonltr. Qui: angulusB A-Hmrpdnllelogmnü
me BHfaétus eltæquaüs angulo HIE. flamande.
grammdFfiôcpu conmuâionem- lncn. [un hu-
iuntOdSvangulos prpportionalic, hoc en: in 313,04
xA H; in 1:de CE. «un: duo multicanal»! EH.
a: Hi, fimilia, ac limitant ponta: «dm malaxatio-
ne fimilia, ac ’fimîlitcr potinerai): paraHCIogramm
fil, EG; I8, 8: CF: ergo in façfioAk du 913001-111550

x" *   * I I



                                                                     

""1

Pa ° a 7c un Il:
H , 8,5 .îeruntfic fimiliter polit: tribus pliait
Pli. EG. ’ F, in folklo C D. En!!! autem [par 2.4..
vndccddli ’ lfolidiparallelepipedntriaplanzfinç
Emilia trihug isoppofins;lex plana foltdi AK,fi-
mille emm, ac Militerp’ofita (et planis (and: CD:
aimer: [peu-49141114: fohda Ah. 8: CD, cranta-
umlia’c fimilm m. (110d datefliclendum.

- * Pn’œos. 28. THEO-R. 2;,
Solidumîaarallelepipedum feâum pet dia- v

gonio: oppofiforum planoru’m; bifariam

ccabiturabillo plana. l e l. , e ’
Itfolidumîpænlzlelfiïi pedum CG,(Ta,b.*z-. Fig.l7.)

in quo lima: diagonales appofitorum planerait:
s05 (in: AH,’ DEfDico planant duétnm pet

diagonios AH, DE, bituma: leur: parallelepipe-g

* dnmCQ. rl Demonflr. la hoc Thoremteïduo fun: deuton-E
firaudawfihlyquod par limas diagonaleslAl-I,DE.
sont: duel planeur; lecamlum quad tale plenum in

ces squales putes diaule: parallelepipedum CG.
Quo ad primlun,quia . cr 34,. primi] txmiDMuarn
Emma: parallelzfiz lualcs’ipfi C8; [par 9. 713km]
AD,’EH5 «in .iplæ panne la en: nt,&- æqutlcs:qua-
W [Par 3 5. privai] œniungemes AH, DE, «un: xpfz
inerte æquales crane, ce parallelæ;& par confequcns
mutinvno plano. Quand lecuudum-i cum duo
Plana CF. 3651M" 2.4. 3nde: ] fintparallelograrqrpa.
figilimôzæquaha, a: diamcter.[pe-r 34 «qu: bila.-
’mm Met wallelogummum , cum: medletates hou-Ï
Hun» patelle , l emmura, hoc ell trial: alla C DE.
En). BAH; 6A, æqualia;.in bain modi une!!!
transfila me: .æqualcs mygales DCE ,l EH).

L n ’- e . Mi.



                                                                     

, E L-ElMg XI. 339 IA3314, HGA, latere lulu pœpor-tlonàlia : igituv
[par 6. [un] diâættiænguln limilia «une. Infnper
quia [par mandarinat] parallelogrammuul AC,fimi -
le. &æqmleeltpanllelogrammo E6, 8e parallelo»
grammum DH,commune [par def. Imbuius) erun:
duo ptifmala C AHE, EGAD, maliaç’fed hzc duo
primat: componunc parallelepipedum CG: ergo tale
paralleleplpcdumerit bifariam feéîum à plane 0H5
par diagmos duâo . Qgèd en: demonllnnùm;

«r PROPOS. 29; THEOR. 24,  
Solide: parallelepipeda fupèr eadcm .bafi , 86
in 09.de altitudinacônfiituta ,,,du.m me
w fificntcs parallelepipcdorum’llineæ" in
’ "ijfdem côllocantur reâis’llnæislïfumin;

la figeraeiæqualia; Ç I l "
.Vpçn bafim A3,, (Tala; g. [33.4.9 St inndem al-

; pitudine,hoc ettinterplnm panllela’œnlfiwma
but-duo parallelepipeda ACIDE; ANGE.» (mi-ondi-
donc, v: infill entes limz,-hoc dl recta: AI; 463951.;
EM;-lAC HF; BD, BG,venientes àgquanor saga-llis halls A’EBH. inijfdem Cènllituantur métis lineis;

hem un mais 1M, &: CG. DlCO’talitc’rÀC’onlltltütà

para lelepipeda ACDE,AFGE, cflezqualia, -
.. Demonltr. Quoniam duo parallelogrammahlo
AM5 laper eadem bali:AE,& in eildem parallchsAAIE.

" 1M, (un: maltraita; [par :35 4mm; «un: mana;
ablato aurem communi trapezio A-kLE, remanebunt
"magma AIK, HLM, æqualia; Vlterius qui: 11,8:
FM’Ù’" 340P’ÏMÎ.) adæquïant Ali, cran: æqu "

Inter le; dempta ergo communi portione KL, r a-
nebit kl, ipfi LM, aman"? vu miam in para! lo-

l z. g e



                                                                     

340 E V C I. I D I S .grammis AL, AM, oppofita latent ALEL; Ak,EM.,
æquaha erunr. Quare,cum duo triangule: Alk, ELM,
[par 29. primi.] habean: angulos; AlK , ELM,
æquales. 8: latere: cire: squales angulos proportionn-
lia, videlicet AI, ad 1k, vu EL.7ad LM; cum antece-
dénçia, a: confequentia (in: demanltrata æqualia;[per
6. [mi] cran: æquiangula; vade a [per 4. fun) cran:
limilia . Pariter quia in triangule Alk,(pcr gç,primi)
omnialatera fun: æqualialaçeribus trianguli HCF;
cran: huiufmodi triangula æqualia , 8: cum [per Io.

e bains] habcanc angu los æqualcs, méta :rimgula AIk,
HCF, cum: [per4.fexti) euam Emilia . Pari mode
æqnalia, &gfimilia «un: triangule: ELM, BDG:quare
(par a 1.fexti) hæc quatuor triangule: fimilla,& squa-
lin erun: . Infuper paralleIOgrâmum AC,(pcr 1.4. bu-
ius) et! æquale,ac fimile parallelogrammo 5D; pagai-
lelogrammumAF,æqlialê, &fimile parallelogr m-
mo EG: vti parlter àqualia , 3: fimilia «un: par: le-
logramma IF, LG, quia in primis fun: laper æquali-
bus bafibus , 8: in ijfdem pauliens, 8a edam quia La»
tera circa æquales angulos (un: pioportiomlia: claire
in prlfmate CKAH , to: cum: plana que: (on: in

rilmace DM 5.8.8: plana mus fun: æqualia,& fini-
ia planis akerius : ergo [par de]: (0. bains] æqualia

cran: duo prifmata CKAH, DMhB; ane addico
communi folklo AFDE.erun: lohda ACDE,AFGE.
æqualna: led hæc folidafun: duo paralleleplpeda lux- l ’
pra bahm A118: in eadcm altitudine conflxmtaærgo
parallelepipeda laper cadem bali, &c. (un: zqualn. l

Quod cm demonflta adam , r .

à

tu» a À ’ PROF. I



                                                                     

121-2 445x: 4 34:
PR OPOS. go. THEOR. . 25.»

Solida parallelepipeda fuper candem bafim,
8c in eadem .alriïrudînc conflirura,quamuiso

a lincœ infifientes in ’ijfdem non colloccn-
tur mais lineis; inter fi: fun: æqualia .

- Vpra bafim AB, (Tab. g. Pig.g.) ac in radera
l almandine, fine inter eldem plana parallcla con-
fiiturafinr parallelepipeda A10K, AMFK, hachasse.
quod (cilice: huez mlîflrmes vnius parallelepipcdi
non radant in limas alterius, hoc cil: lima: influentes
parallelepipedi AMFk, be’mpe HM, BF, KL, A8,
produétz non rmingan: [incas ID, DG, GC, CI,pa-
rallelepipedi A10K. Dico parallelepipcda A10K,
AMFL, æqualia me. 4, v a .Demonltr. Cum alfigmta parallelepipedafuppo-
mon" in eadem amandine, in codent plana cran:
parallelogramma lG, a: ML; (par: prodcâislineis

, CG, ID, FL, MN, tranfibqn: pet planunî M148: 1G.
Produétaigirur CG, quoufque cancana: cum FL,
pariter protraaa in O, a: ID, produ’caturrquoufque
fecerFL,an: item producarnr ME, queequo fait
ce: CG, in N: triton: Conflirutum parallélogram-
mum FQON. Denao ab angulis bali: ad quatuor
[motta PQON, ducantur lima: HP,BQ K0, AN.
Quibus pera&i3,com méta PQ, [par a4. privai] ada-
quer MF,&MF, «laque: H8, etiam PQ. 8: E13.
æquales nant; (annotent a: parallelæ, vrpoze laura ’
o par": in parallelogrammo HI): ergo [pu g.-pri.]’

P,BQ;æqualts nunc, Grimaud: 5 a: ideo quadri-
lamant APQB,eri: pannelogrammnm . Eadem ra-
tion: demoçltxabiturguadrilarcra HPNA,’ AN 0X.

. . A; ’ ’ Y 3 KOQB,



                                                                     

au EJCLI-DlsKOQB, NOQD, efle parallelogramma: quater foli-
durn APQK,» cri: parallelepipedum . Cam autem
parallelepipedum AIDKlÇper 7.9 bains] fi: çquale pa- e
rallelepipedo APQK; 8: idem parallelepipedum AP
01;], [par tandem prop.] adzqne: parallelcpipedum
A FK: Lamant] cum: æqualia parallelepipeda
AIDk,A Fk. ngd era: demonllrandum .

PR 01303,31. THÉOR; 26.
Solida parallclefipeda fuper œqUales bafes,
, 8c in cadem a dandine confliruça, inter fc

(ont æqualia .

51m data duo parallelepipeda AEFG, CHlK’g
(Tab.g. Fig-6.) luperzquales hales AB,CD ,8:

in eadem althdhœ conflituta . Dico lm: panllelcd.

pipeda elle squalia . ’ w l -’Demonfir. Sin: in. primîs 0&0 lineæ infillcntcs
LE,BFae0H,IDI,&c.V bafibus AB,CD, perpendi-
eular-œ, uo in cala diâz influentes erun: omnesin-
ter fezqoalesobeandem parallelepipedorum altitu-
âinem .lReéîa 5k, vlterius produFatur aliter wlkR,

:æquaisipl B, hargne na3.prtmi) in paso
0K, angulu: Rek83æqualisaiilg’ulo BLA, 8: K8,- 34a:-
-quer LA. Quo abfolutol perheintur parallelogram-
mum KT,deinde (apr: hoc rallelogrgmmum KT,
ad altitudinem perpendicn aris kQL «militants:
paralleleplpedum QSTV . Quoniam veto non un.
tout duo lama kR, KS,’ faâa (un: æqualia lareribus.
LB, LA, vemm etiamvan’gulos-«RKS, faâus et! æquo-

lis anylo BLAsetunt[pcr’19.0 34 pri.]duo paral-
lelogramma XT, LG, calanque fumlia. Enter
quia duo laterakaka, aâafimc æqualialareribliâ
LEMaaoghliquc compo-91:5, EM,nàlti,:qu

i , 4 me:s



                                                                     

" * en: M. x1: mliure kQ, LE, faétæ (ont perpendicultres Id plana
KT, LG; duo parallelogram SQ, Ali, «un:
æqualia, ac fimilia . Eudem pror s mode demanda.
birur parallelogramma kV,& LE æglalia ,atquc fi-
milia enliera Quare Cam in parallclcpjipedo QSTV,
tria plan kT, SQ, &KV, fin: æqualia, a: Emilia tri-
bus plan LG,AEO,& LF,in parallelepipedo AEFG;
nec non etiam iniquocu noue parallelepipedotper 2.4.
radera tria plana fin: malin , 8: Emilia tribus alijs
planis oppoiitis:duoparallelepipeda SQVT,AEFG,
[par def. lobaires] erunt inter le æqualia . a
i Inluper rcâæ DK,TS, producantur in N ,8: com-

pleatur parallelepipedum QNYV. Pariter Hi. 1V:
conuenian: in 3: ODRYR, concurrent in 4, &com-
plearur parallelepipedum ÏkRg. Quoniam veto duo
Earallthpipeda QSTV, QNYV, faut laper eaudem

afim KV, 8e in eadem altitudine [par 2.9. oindra]
cran: interle æqualia; ied parallelepipedum QST V,
ollenfum cit arquai: parallelepiptdo l FG: ergo
etiam, parallelepipedurn QNYV, eidem parallelepi-
pedol A EFG, æquale exit. ngniam autan [p03 7..
primiq Parallelogramma KT,KY, (un: inter le æquo-
lia, parallclogrammum’ vero kT, faâum cit æquale
ipfi LG,erit 8: kY, ipfi LG, squale, vel ipfi CD,
cum LG, 8: CD, baies fupponantur a: iules J Quart
[par 7.9uinti] cri: v; CD, ad DR, in K , adDR5l d
v: bans CD,ad DR, [par 25 .huius] ira folidum Chia
ad lolidum K1; R, quia parallelepipedum C3, fe-
am elt piano K1, oppofitis planis parallelo :eodçin
fundainento erit v: k1, ad DQ, ira fondu m C Hlk, ad
lolidmnkl 3 R4 quia parallelepipedum IN Yg, fe-
catllr piano Q8, Oppofitls planis parallelo : ergo EN
..qm.n.]:purallelcpipeda CHlkLQNYVæI t naq-

. qül’aMKatiouem abri t .d il .,puddlage!» un? patailckpipcdâ.QNY-.lifi:

. *;-g4j citen-va



                                                                     

:44 EVCLIDÏIVSoflcnsü arquai: parallelepipedo AEFGgerunt etii dm:
paralîeIepipcda A fil-G, CHIk, æquaha . Quqd en:
demonR’randum’. I "* r . ’ J

Secundo loco pofito, quad Iincæ i-nfiltcmes para]-
klcpipevdorum CHIK,’AEFG, nonlint perpendicu-A
larcç bafibus AB, CD, hoc idem devnonflrabitnr, iné
tellngcndofmlicet fupra bafcs AH,C D,cflormata pa-
rallclcpipcda eiufdem altitudlms cum prxonbus, qu:
parallelcpipeda habeant infiflenzcs imans bafibus per-
pendiculaires. Qui: cnim [par 29.velgo.lmiu:]omnia

I parallclepipeda m cadem bafi,& ahi! udine fun: mon.
  lia; duo parallelepipeda (apr: bafim CD, ac in cadcm

altitudine conflituta æqualia erunt , quamuis vnum
infiltentes lineas habeat bafi perpendiculaires , ahud
veto inclxnatas : Ïparifef æqnaha crunt paranclcpi-
peda fuma bafim A3, 8e in eadem altitùdine :flbrma.
ta gfcd ex demonftratas in prima parte haine propoli- 
tioms parallelcpipeda infiftcntcs hne’as perpendicu-
hrcs habentia, lun’txqualia: ergo 6mm dum infi-
fientes lincashalwn: balibus inchnatasæquuiu «ont;
Quod un oliendendum .

PROF os. 32. THEOR. 27.  
Solidar parallclepipeda Tub eadcm altiçudiu

ne çmfiituta, inter fa fangvt bafesr .

In: datà parallelepipeda A BCD, EFCH,(Tab î;
l Fig 7.) eiuldcm altitudinis,& fuma baf’eà Ali,
EF, Dico faiïdum ABC D, flat: adfoNdum EFGH;
vu flarbafis A8, ad bafim EP. Ad reétam EK, [fifi
45.pri.]conlhtuatur pamllclogrammum æquaîe pas
iallelogràmmo AB, in angulo KEI , qui fit "Un.
anguîo Hoc fa&0,quia duo angqli 195L EN,
fun: æquafis chichas reâis; [fier I4.primi]:ÏE,& EN;
cran: ma "à: lima, 8: ideo IF, cric miam parfilé

. - a.  .



                                                                     

la; L’ i5 x1: 34;
Iégïàmmmfiqfi ergo pro à v

. EFGH, ire-rios En. acquc perLduâo piano 1L, pa-
nllclo piano E6; cfiormaéymerit totumxparallekplv
pedum IFLliæcuiusupars , nempe parallelcpipcdmi

- -lkLM,næqoâieetit parailclopipcdo ABCD, [fer 3h
rader.) cum Zhabeant muais baies A B, 1k, 8: rang
dent aüituiiinem , en hypnthcfi : qui de l’cjpïè 7.
quint!) "a crit folidum ABCD,Aad folidumEFGH.

« vu [châtiai MM, ad idem folidum EFCH; (en in, i.
1min; iKLXM ,[per 3s. bains] cit ad folidu m’E PCL-i.
m ban-13174,33 1335m EFmgo miam (bridant ABCD.
tri: ad folidum EFGH,’v0i kalis. A8, ad 539m EF.
Quodxrat .probandunï .

nom-s. 33. THEOR. 23. .4
’Siniilia pagallciciaipeda , ad inuiccm funtiç

La planis pnfalkkpi pedi

l

. tripiicaça rationciatcrum hoinaipgoruni.

A A a . .«lm duo paraiieiepipeda [Emilia ABCD, .AEFG,
x ( Fab.4. Fig. x.) Dico inter (e babel: triplicata!!!
radoncm hterumhomoiogorum . U » -

Démor’xltr. Cam propofita parailelepipeda fuppo;
nanti": fimilimcrunt «mais plana min: praiielcpin
podi Emilia plains aituim’flicque «in!!! fimiliiim ph-
-nomm anguli i æqualcs «un: .i QIamobrenï- aliter
poterum: difpom paraileiepipedawt bien homologa

fin: indircâum potin . -Difponantar ergo indignait
Mmlklcpipeda aliter v: non lèhm lama homth
a! 0A, .8: A6, ventru aidniHA, AI, nécnon main
1M; AN, fintin direaumtpofiu cflormnndo angor
kiwi «ulcéra BAH, IAG,&ûï aquilin." Cam min
chio plana AO, a; AL, (in: fimi in par hyppothefim:
crut v: D A ad AH, in GA, ad AI; vade permuta:
docçiam v: AD, 94 AG,ita HA, ad AI. 33:6!



                                                                     

I "a A. ’13er Il) 1 s
mm 6mn: ùpponanrur o plana AB.AE; «à HA;
ad AK,ita entlA,ad AN, se permutando, vti HA,
a! Alma KA, ad AN uper ope rcâamm HA,
36, cornpicamr panne! "mon! HG: ni patito:
ad ratios KA, AU, complntnr parallelogrammum
k6, 8: poitea perficiatur ratura paraiieicpipèdun v
ABHG: baud aliter perfidenduln cric, aliud panne;

lepipcdum I K M L. r i ïH15 rainer peraétis teitatoitenderc d’ari quaruov
paralleicpipeda continuê’proporrionaiia in roporq
tionehomoiogorum iatuum DA,ad AG. miam-’-
que paraliciepipedumciÏoABCD, quartumhvero
BAC F. Quomam paraiielepipeda ÀBCD,ABHG.
(un: in eadcm akirudinc,[pef 32.buius] cric Vt*bafis
DH. ad baiim HG, ira Aiohdnm AiBCD, ad folidum
ABHG; (cd [per 1.[exti].v1ibaiis.DH,ad.bafim HG:
ira DA,ad AjSrgn ("élidant ABCD, cri: ad foli-
dum ABHG,vri DA,ad AC. Pari modo folidum
ABH(),ad ibiidum IKML,eritvtbafis HG.ad ba-
fim A Lsfiue (par xfexu’] v: méta HA,ad rcétam AI;
hoc cit v: DA ad AG. Demum 0b candcm rationna
ioiidum IKML, ad folidum HA LE crin: bafis 1K,
ad bafim AE, feu Vt re&a KA, ad rcâam AN; fcd ex
viiis KA, fiat ad AN, vti DAM-ad AC: et quatuor
paralleiepipeda inter f: calotin adent-r none 0A.
ad AG. Quapropter primum parallclcpipedum A8
CD, ad quarcum AEFG, (lm defi Io. quintijhabeg
bit triplicata!!! rationna latcris’DA, ad A0: and!
autem laiera DA, AU, fin: lateuhomoiogaduomm
parallelcpipedorum ABÇDyAEFG; ahanant P0!
rallelepipcda inter le habebunt tripiicaram ramonent
bomoiogorum latcrum DA, 8: ARC. W tu;
ofiendendum o I-’ W, i I Un ; rfrw’JÏi.’

. a; , - LÀ p4. .33’- , v-;..r.;;::;....’iv. ....1L;.w; un:
la: .v A" ’ ’ con

u



                                                                     

a l E M. x1. 347
COROLLARIVM.Ex hoc theorcmate coüigitur , quad fi quartions?

ne: prOportionaics fuerim; vti cil prima ad quartaut.
ira en» paraliclepipedum in prit primam ad pataude-

’ pipednrn fibi fimiic fupra feeunùm.

PVR 0P 0 5., 34., THF. 0 R. 19; ’
Æqualium paraliclepipedorum bafcs , 8: al;

ritudincs reciprocantur; 85 uorum pa-
rallclcpipedorum bafes, 8: altitudincsrc:

-’ ciprocantur , illaîfunç æqualia ..

SInt æqnalia parallelepipcda ABCD; EFGH;
(Tab . linga.) fuper baies AD,EH, confiituta.

Dico huiu modi baies , a: pataude ipedorum altituu
dînes rcciprocari, hoc cf! ira clic bahut ÀD, ad baiim
EH, vti et! altitude EX. ad akitudinem AI . Qui;
veto hoc digamma varias obtint: cama. idco in uo-
filmique «in imitateur propofitionis tcncmur et n-

Cr: q o ’ - *Primus caius.dum paùileiepipedornm Mineures
âne: [une bafibus perpendiculatcs .Cum cairn in pa-
raliclcpipedis ABCD, EFGH, infirmas lima: AI,
EX, &c. (in: bafibns AD, EH, porrpendicnlarcs; [pu
de]; 4.,fcxti] emm- paraileiepipedomm «mon:

4 Vel igitnc huiuimodi Mineure: liriez flint munies,
ni inæquaies s fi (un: squales altitudines AI, 8a EX.
«nm baieaAD, EH, a alesernnt a quia Un con-
!Ifl’fam 31.buiu:] parai clcpipcda squalia , &in en
dem amandine [ont fnper æquales baies : ergo recl-
Ëc in cric Bali: AD, ad bain!) 15E. ni cil altitude

h dalekudùqul, A. . s



                                                                     

"a aimantin ASecu ridas cafasfi lineæ infifienres fint pegpendiruç
lares,& inæquales. Ex màiori parviendiË tari EX.
[par a. prijablcindarur EL, æqualis i . Andiciàdc
[pet chol.xg.buiu;] par 4L, ducarur p mon; parallè-
lum HEP] . Quoniarnvero arquai-ta pomma: pas

arallelcpipeda A 3C1), EFGH; cric [par]. quintigl [Op
lidum ABCD, ad folidum LMEH , vu iolidnm
GFEH, ad idem lolidum LM EH; lad vti lolidum
ADLB, ad fol’idiim LMEH; [par 3-2..huiu.r] in bali:
ÀDmd liafim EH,cû Whantuvrkparallelèpl a: çqua-
lia;&.vtifolidum GFHEËïad folidamaL L 5?!»pr
tandem gamins; itahafis KN, ad baiîm LN. .Ergo
[par il. quintijcrltbaiisAl) ad EH, vri bafisFK’N,
ad LNgfed EN,ad LN,[p:r rfextiJitat v: kE,ad LE:
igiturvetiam erit bafis AD,ad EH,vti KE, ad LE5cum
aucun LE, faâa fit squaliêipfi AI; cri: bafiaADha’gl
bafimVEerialtitudo Ek, ad altitudincm AI: nid:
conltatbafes,&altitudims rcciprocari . r .» a .’

i Tertiuscalus; in quo infillentcs lineæ,no’n fiat ha.
v films perpendiculaires Vel enimtales i Afilt’cnçcsba’c
fibus inclinatæ, (un: æquales , vel mæqualçs; guéent?
quantum mode f: barbant. parallclcpidcdaxfilpfip a
commqncs baies AD,EH; conllituta [par z (vulgo.
buna] mon: parallelepipedis A BCD, REG raqua"
lia :vqaare fiparallelepipeda ABCD, E8611,
tia inliltçnreslincas bafibusperpcndicularçs’W .
mon" aqualia ,4ctiam parallelepipcda abiiufiùcinî-
bus Mû: faire: ,.æqualia cran: .i rCumautemkbaù
le», a: altitudmes communesèxnlhnt un! paralblçpia
pedis flBCD, EFGH,.qnam alijs; indelcqnim-r eti’aü A
parafldcpiçicdorum inhflcntcs lincas inclineras, ha.-
hemium-reçiprocari halas, 8: altitudines. Q9045 en:
demonflrandum . . ’ a - - , fi A L
. Exadüerioi amen: fi in duohus .parallelcpiçg’:
ABCD, EFGH raciprocentuibafcsyæ l

., w » c



                                                                     

51.21». x1. ’ H .549
luç n AB,;ad EH, ira mimai) EK, a3 amandaie!
41 . Dicoæqualia exiflere huiuimodi parallèlepldcda;

’ Demonilr. Cum enim [perçu tandem] ira le habcac
lolidum ABCD, ad folidum EHLM, vti buis ’AD,
ad bafim EH; fed v: bafis AD, ad bafim [il-1,014 per
hypotb.) altitudo EKj’ad altitudinem AI , (me LE:
qua: criant en: vti fohdum ABCD , ad lolidum
EMEH, in altitudo EK, ad altitudinem LE : vernal
(per r.jexn) vu KE,ad LE,ita parallelogs amum kW;
Id barallelogrammumîLN;.liue m foliduin EHGF,

’ ad folidum EHML, quia [une parallelepipeda in»
«lem altitudine :’ergo ira en: lolidum ABCD. (dît-oz
lidum EHM L,yti lolldum EHGF, ad idem folidudl
EHML . Quart: [per 9. quina] fonda parallelepipe-
da ABCD, hHG F, æqualiaerunr. Œod filera: pro-

pofiruzn . A ,-. SCHOLIIVM. , ’d Propollgç. Th:or. sa. Euclidis ommittirur, cum
(comme; proPofirionesfgmbus tamum inlleruit,ali-
ce: potina: demonitran .

PROPOS. 36; THEOR. 31. l,
. Datis tribus mais lineislconrinuè piçpOr.

.tionalibus; folidum firenëkfydum ab
,iillis fafium, æqualc cit par -  elæipedo
æquilatcro , ac priori çquiang’lflo-z-flîedia

proportionali defcripto, . A ’

In; «ne: tres "ne: A,B,l 8e C. (Tahq, Hg.
traumoürrionales, ex quibus con] *- au-

ulus lolidusl i’ v ex tribus au 1:le ’ sFGnM.
GE,EGM,’ ne v Mgpli MGËÀI’SG’. &GFalpfi

ce IGIIÇIIS. 110;" 1*an ççmpleautur un [manda-s

a 8mm.



                                                                     

31° ’ EVCLIDIS
gamma FM, FEZ, EM,& poitea totum parailelepi.
pedum PEND. Denuo [par 2.6. bains] confiituatur
angulus (olidus L, folido angulo G, æqualis mirera:
tres anguli plani KLO, KLl, lLO, æquales fine tri-
bus angulis planis FGM,FGE,EGM.atque tres limez
LK, L0, LI, adæquent mediam proportionalem B. -
Complets aurem parallelogrammis [in efformacum
parallelcpipedum KIPH. Dico lolidum DE , ada-
guare folidum HI.
. Demonür. Quia ex conüruâione in paralleloç
grammis FM,&KO,anguli FGM,KLO, [une aqua-
les,& infiiper in fit MG,ad 0L,vti LK, ad GF , qui:
MG, adœquat A, 0L, &LK, adæquam: B,&GF,
adæquat C ,- erune latera circa æquales angulos reti-
mon. Quare [par 14.12372] parallclogramma FM,
KO.eruuræqualia . Infuper cum angulus lolidus L.
fit hotus æqualisangulo lolido G, fi punâum L, in-
tellîgacui- in G, duo anguli plani PGE, KLI, con-
gruerent, cum faâi lintæqualesquare linea LI, caa
der fupra GE, 8c cum LI, 8c GE, (me ambæ æquales
îpli B, punâum I, cadet in E, ex quo punéto demi!-
fa perpendiculari ad planum commune bafibus K0,
FM, hæc exit communis altitude parallclepipedorum
HI, DE :quaproprefiaifignàra parallelepipeda obti-
nebunt baies æquales FM, k0, candemque altitudi-
nem 5 vnde [par umndnJerunt æqualia..Qioderae

demonflrandum. . l



                                                                     

a z E M." x1. a"
PROPOS. 37’. THEOR. 32.

.Datis qüatuor lineis proportionalibüsfimî;
. lia parallclepipcda ab illis fimilitcr defcri.

pta,pariter pr0portionalia erunt . En fi fi-
. ’ milia parallclcpipcda fimilitcr vdcfcripta,

fucrim: pr0porti9naliæ ; etiani ipfæ recta:
a, lincæ proportiqnales cran: . ’ . c

d 81m: quatuor reâæ lineæ proportonale A, B, C, D;
z- K(Tab.4;.. Fig4) hoc en: yt’A,ad B, in C, ad D.

Super-A,&B.intclligantur.defcnpta duc pat-allaie-
pipeda Emilia 5 atquc duo alia parian Emilia intelli-

antur defcripta fuma C,& D. Dico in elfe panic.
felepipcdumInput  A, ad parallclepipedum fuma B.

, IniparlaDIleleplpcdum (apr: C,ad parallclepipcdum

la . ’ d . »npDertmnfir. Cam cnim fondant ru pep A, ad foli-
dum fibifimile fupra B, [par 33, buiusllît in tripli-
cata ration: Iaterîs A, ad lattis B; :1:un fohdüm [u-
mac, ad folidum fimilcfupra D, fitin triphcata ra-
tion: lutais C,ad latus D; en: lolidum A, ad (ou.
dam B. vtj. folldum C, ad folidnm D: quia cadem si!
triplicata ratio A, ade, ac C, ad D, cum fupponanp
tut in eadem rationc . d » A v

E connerie fi (ondin A. flet ad (olidum B, v d
lolidum C, Id folidum D. Dico in elfe rcâamr A, a

B) vu C, id Do r c , d dDemonftr. Lina A,ad,B,[ cr 3;. 1min.) enfin
(ubtdplicata ration: folidi A, a fohdum B; parian-a
qu: linea,C,ad lineam D. efiin (ubtriplicqça. miam; ,
folidiC.adlolidum Dsled fubtriplicgta (me folidi
Apd fafidWB, cgdcm cit, quç fond: Gag foli-

, nm



                                                                     

3g: EaVCLIDaIsdam 0,81m huîufmod: lolida fu ppoâanturin cadeau
"mon: : ergo etmn adent cri: "mue huez A, ad li-
neam B. qua: huez C,ad Imam D. Quod cm and»

dendum . . . r a ’
PROPOS. 38. THEO-R. 33.

Dum planum ad planum rcâùm CR; fi-ab
aliquo punâo vnius plani ad aliud pla-
num perpendic-ularis (Méta fucrit hâté in
communem planorugn eûioncm cadéç. ç

81m duo plana’AB,& AC.’ (Tabuf. Figq.) quo-
rum vtrumquelic ad aliud reâum..îho*c CR plai-

num A8. fit rectum ad AC, & é COan’lo ACJît tu
’âumd ad A B. talmmquc planorum commuais feâio’

la: recta IAD. A * quocunquc punâo inepte , in
vno puna, n’empc AB5-nempé E, (par ruminai ad
planum AC, perpcndicularis demutatur . Dico une
perpendxcu’larem cadet: lin communem planorum

icdnoncm AD, . * - - V - V .Demonltr. Si enim en E, duâa perpéndîcularis
ad planum AC,potelt «âcre extfafommuncm fen-
éïiontm AD,cadAtin H demie à patafiola m plat!)
AC, [par 1 2.-. priant] ad A D,pcrpendiculans ducaux
F6; 8c demum in piano A8, méta üducamr Gü
Quoniam vcro F6, perpendimlaris clicommnni (cs-
thoni AD, [par de 4.buiu.r.]zrit (dam perpendicu-
intis ad planum A and: [par-d’4: 3, badin] «il:
F6, advGE, perpendlicularis: en autcm,&’ElË, [par
«un» 3. def.] rcâa’ad Fchrgo in triangule EFG,
duo anguli EGF, EFG, cran: n&1,-& mxkqutntd’
’cquales’üuobus refus ,rquaod cflriijn’pulfibiîc , un!
Dm: üîïprimilfmt [nippai duobuà’ mais minores.

’ djinn axa-E, flotta pempcndinahflud flmîgdh

: a



                                                                     

El a n: x11. 3;;AU, commuhcrul leâioacm cadet .u Quod en: dey

monürandum. -
PROPOS. 39. THEOR. 34.

Cum ad ’fcqucntcs pr0pofitioncs demon-
firaudas nullatcnus concurra’t hoc theo-
rcma,idco,quantum fieri potcfl: in hac ma.
tcria pertraâanda breuitati ftudentcs, ta-
lem propofitiçqem apud alios vidcndam

reliuquo . . - 3

, ’PROPOÏS.’, 4.014 THEOR. 35.
Duo prifinata - æqualis altitudinis , quorum

vnum habeat paan parallclogrammum,
» aliudvero triangulum ’,u fuerît autcm pa- .
, rallelogrammungi triangulî duplum, crunç’

æqualia interfe . - d v - » a
landau duo panna; Anton: », QHiKLM.
(Tab . Fig.6.) æqunlis altitudinisrôz mm

habcat ba 1m ABC D, parallelogrammum ,altcrum
veto pro bali habcat triangulum GHI, cum hac con-
ditionc, quad parallclogrammum ABCD, duplum fit
trianguliGHI Dico talia pnfmata eflc çqualia.

Demonltr. Producantur plana omnium triangu-
lorum complcancurquc’paçallelogramma EN, AO..
GngQs duâifquc planis parfilais oêîficiantur
duo parallclcpipcda AN, quæ cran: cîufdcm
altitudlnis cum pritmatis; ficquc duo parallclcpipe-
da cran: æqucalta. (barnum veto parallclogram-
mum 61’,ch 34.primt)duplum clt trianguli GHILBC a

a" . Z d l pan -



                                                                     

3" I V C L I D I Sparallclogrammu’m AC, (uppenitur ciu Idem trimé
guli duplum;(pcr r. axiom.) en: arallclogrammum
GP, æquale parallelogrammo A a. Igitur duo paral-
lelepipeda AN, GQerunr friper æqualcs bafes,8e in
eadem alri tu dine : vudc(per;1.buius.) errant inter (a
zqualia: (cd (par ça. radeau] prifmata ABCDEF,
GHIKLM , (un: medieratcs parallclcpxpcdorum
AN. GQ: ergo ctiam dzêta prifmata æqualia etunc.
Quod cm demonfirandum .

CORO [LA RIVM.
Ex hac propofitionc facile cric oflcndcrc , quadrilla

prifmata, in quibus vnam ex oppofitls planis accipi-
tur pro bafi eflc ad inuicem, vt bafes , dummodo can-
dem habeant altitudinem . Nam fi prifmata æqudealta
habca ne ba [es triangularcæad inuiecm Hum," baies.
quia complctis parallelepipcdis "la parallclepipeda
crunt zq ucalta;& ideo [pcr a. huila] inter f: v: ba-
fes; Ted pnlmata habentia ba es triangulares [une me-
dietates parallelc ipedorum , a: triangula pro ba-
fibus inferuientia une medietatesbafium paraliekpi-
.pcdorum : ergo etiam prifmata æquealta cran: v: ba-
ies". Hoc idem demonftmjæ poterit de priimatifilsi
quorum baies (une polygonasquia huiufmodi baies
in tria ngula refolui poflunc; ergo prifmarain eadem
altitudinal inter le fun: vt hales . Quod me 32men»

"randum o a i .* 7 .
» ËLibri Primi Salidamm: Ç-

Fo ’ t
soin

x



                                                                     

l

la . si:SIOLIDORVM
L1 B E R SECVNDVS

V CL I DIS
V E R   0-

Elcmentum Duodecimum.

PROPOS. 1.THE0R.1.

S Imlha polygonal in circulis dcfcripta, in.
ter fc fun: , Vt quadrata diametrorum.

a Inc duo circuli ABD, PHI, (Tab. 4.
. . Flg.7.) quorum diamcrri fintAL, FM.
t v In dans crrcuhs dcfcriptafint duo po-

’ ” lygona fimilia ABCDE , FGHIK.
- DICO polygonum ABCDE, Rare ad

polygonum FGHIK, m quark-arum diamctri AL, ad
quadratum diamctri FM. ’

Demonflr. Duobus augnlis arqualibus, ni [une
ARC, EGH, fubtendantur recta: AC, l-H; ni pari- r
ter renifle ducantur HL, CM. (zigomam ob fimiliru-
dinem polygonorumnteü AB, ad BC, ira k6, ad

Z 2. . UN;



                                                                     

i?

ne; E V C L l D I SCH; [pu 6. fexti.] crunt triangula ARC, FGH,
æquiangula , ficque in datis triangulis anguli ACE,
FAG, æqualcs crunt: cum aurem [par 2.1. une?)
angulus ALE, vtpote in codcm fegmenro , adæquec
angulum ACB;&obeandcm caufam etiam angulus
FMG, fit æqualis angulo FHG; inde fequitur criam
angulos ALE, FMG, æquales cfle. Vcrum cumin
duobus triangulis ABL, FGM. [par 31. tertfletiain
anguli ABL, FGM,fint æqualcs ,cuur fiat ambo in
femicirculis[per52.primi] crunt reliqui duo anguli
BAL, GFM, squales : vndc [per 4. fixai.) triangula
ABL, FGM, erunt fimilia, itabitquc vt LA, ad A8;
ira MF, ad FG; 8: permutando vc AL, ad MF,-ira
BA,ad FG:habcmus igitur quatuor lineas propor- i
tionales, nempc LA, ad MF, vti AB, ad FG; [cd
(perzz.fexti) fimilia reâilinca à latcribus propors-
donalibus dcfcripta, (un: proportionalia : ergo cum
quadrata diametrorum AL, FM, fin: rcâilinca limi-
lia, vti parirer Emilia (un: polygona ABCDE,
PGHIK, dcfcripta à laceribus RA, FG; neCcflario fe-
quituritacffe quadratum diamctri AL, ad (Brada-
mm diamctri FM, vri en: polygonum ABC E, ad
polygonum EGHIK. QIOd erardemonflrandum.

NVOTATIO.
Quia Euclides fequçnria theoremata demanda;

.depcndenter à polygonis defcriptis in circulis; qu: a
maiora extanr data quaniitatc minore i110 circulo, if:
quo defcriptum cit polygonum fid’CO ad clariorem
dicendorum intelligcmiam non incongruum duxi ap-

poncrc hoc.I.emma . i

LEMw



                                                                     

1; L’E M; un. km
l

I, .LEMMIA...Data Quantitat’e circula minore; in. ipfo
circulo dcfcribere polygonum ordina-

l cum , quad malus fit fila quantitate data.

It data uæeun ne ma nirudo A, ab. .n Fi .8. i
S minorqcirculocliCDEÊ Oportet allumât) faro)
circulo dcfcribcrc polygonum ordinatum, flue multi.
lateram figuram rcgularcm malorcm magnitudine A.
In primis (upponamus’ magnitudincm A, dcficereâ
circula BCDE,magnirudinc N, adeo v: magnitudi-
ms A,8c N.adaquemeirCulum BCDE. Secundo,
in data eirculo [par 6. quam] dcfcrlbatur quadratum
BCDE, quod fi cuiter-r: mains quam A; faétum en,
?ud cm fècicnd nm : fi veto tale quadratum minus
1: magnitudinc A, [prr gazerai] bifiriam diuidan»

tut arcus BC, CD, DE. E8. in punâis F,G,H,I, 8:
conncâaurur rcâæ EF, PC, CG, 8re. que: confli-
ruant oâogonum I B F C. 8re. Si paritcr huiufmodi

lygonum non fit malus quam A, vti antea denuo
fubdiuidantur bnfariam circumfcrenriæ BF, PC, 8re.
ducanturque fubrcnfæ, qua: eonfiituant polygonum
fexdccim aqualium lacerum : talla diuifio continue-
tur quou [que remaneant circulorum lcgmêta IB,BF,

APC, 8re. minora magnitudine N. od autê dcbcant
remauerc cltcuh fcgmcnta, quæ in mu! accepta mi-
nora (in; magnitudinc N; ira fuadcrur . A punâo 1.
(idem valet de reliquis punais B,F,C5 8re.) ducarur
Il. qu: fit rangens circuli, 8: producantur CB, DE,
in k, 8: L. Hoc faâo quia quadratum BD, in circula
dcferiptumcfl medictas quadracî circa circulum de.
Icripti ;crit quadratum BD, malus mediccate circa li .
BCDE, Paqrcrçrlanguluî BlE,th&um in (agrncnm

a l . V .M 3 Cir-



                                                                     

3:8 EVCLÎDTScirculiBI E, cum [per 41.pri.] lit medictas parallclo-
grammi BK:crittriangulum 8.5 , malus mednetare
fegmcnri circuli BIEzquod panzer valet circa reliqua
rriangula fada in rcllqmscirculi fegmcntis ,quorum
lingule: medictatcm faorum (cgmcntorum (opera-
buntzficrgoàcirculo BCDE, aulèratur plufquam
dimidium, hoc cit quadrarum B D. 8: à fegmcnus pa-
rite: aufcratur plulquam dimidium . hoc cil triangun.
la E18, BFC, &c. [per primant Dccimi] tandem re-
mancbunr eirculorum lcgmenta mariera quantitarc
N. Quare polygonum BFCG, &c. mains cri: data
quantum: A: ergo in circulo polTumus delcribcre
polygonum mains quacunque quanrirarc iplo circula
minore . Quod crac oltcndendum. v

PROPOS. 2. THEOR. z.
Circuli inter le cum rationcm habent ,

quam quadrata diamctrorum .

* Inc duo circuli A, &B, (Talus. Fig. I..)iquorum .
diaIrmrifinr DC, EF. Dicoeirculum A. (tare .

ad circulum E,vti unadratnm diamcrri DC, ad qua-
drarum dimctri E . ’ .

Demonflr. Si noncfimmita elle circulum A,
ad cireulum B, "l quadrazum diamctri CD. ad qua-
datura diamcrri EF, erit (ahan eouccdcndum,eircu-
1mn A, ad «curium B, halicte maiorcm , vel mino-
remracioucm, quam qu ratina diamctri [lind-
quadrarum diammi EF; hocimplicat , quad fic
olbcndo. Siciroulus A, bahut marocain rationaux
addrculumB, quam uadrarum diamriCD. ad
qnadrarum diamcrri E mourir aflignari garantiras,
quæ (le: ad circuhim B, vri quadrarum diamctri DC,
téquadrarum dhmcuiEE:liriam hac queutai?» ’

a ’ - minot



                                                                     

E I. v in. 1m. l a,minot «ne quam citcnluaA. (matquinij qui.
circulas A, fupponiturbabcre mima: rational: ad
circulant B. quam magmmdo G, ad tandem circu-
lnm B;fitqne G, ad circulum D. ni quadrant!!!
CD, ad quadratum EF. Cam enfin! magnitudo G.
minot fit circule A.[per [un pofima hmm] inipfo
circula poterie defcribi polygonum mains data quan.
aime G ,° fit autem huit! fmodi polygonû KM DN.&C.
ægtàüle infcëbatut in 31:11:) adressai! grimant!

. &c. ia veto a. in. po onumin
circula A, delcriptum flat ad polygonumnfimile in
circula 8nd uadtatnm dhmctri CD. ad quadra,
mm diammi minium cum magnicûdo G, pet by-
pothefim.flct ad circulant B, ni idem quadratnm
CD, ad quadratum EF: 1 I.quia:i.] cri: polygo-,
num in circula A, ad nomma fimilc in circula B.
vti magnitudo G, ad circulum B. Quant): igitur
cran: quantums proportionales,nempe po! gomma
circuli A,quod fiabit ad polygonum circuli vti (la:
magnitude G, ad circulum B; cum aucun prima ma-
gnitudo, nempe polygonaux chenu A. ex wifis (mm
reniant, hampe magnitudinem G; [par :4. gainai]
adam feeunda quantifia .boc en polygonum mais
B, (uperabitquartam magnitudinem, vidaüce: cima- -
1mn B: quad cf! impoŒbik , gnia polygonumm cit.
calo. inlcriptum en lampa para Mm alcalinisa
circula A, ad B, non obtint: maioram miam. -
quaql nÉdmumdnmnd . r! maganant: dia-

Parite’r, quad circulas A, ad circulant B, saqua:
babeçe minorera adonna. Quant quadratum dia-
me"! CD. ad quadmnm-diammi Eh in («dm -

un . Hammam ana-1mm B, minuta:
aheuranoncmmuan quadratum ICI), ad quadra... I

mEF; commodo. la; 16. quam.) orculuîB:

-,   . 4 a



                                                                     

3 . E V C L 1 *Dd1 S a a1d circula!!! A, maman obtineb’u rationemî’mnm
quadratum diametri EF.ad quadratum diametri CD,
Quamobrem illa magnitudo, qua: ad circulum A,
tandem obtinea: rationem quamquadratum diama-
tri EF,ad quadratum diametri CD, miner erit cir-
culo B; fit iam talis magnitudo G, minor circulo B,
qua: flet 2d circulum A, vti quadratum diamctn’EF,
adquadratumdiametri CD. Cum autcm magnitudo
G, miner fit circule B , [per lemmafupenu: politum]
in circule B, infcribi poterit polygonum mains quam
G, quod fic polygonum IQER,&C. cui fimile infai-
baturin circulo A. His pofitis cum magnitude G,
fie: ad circulum A, par hypothefim , vti quadratum a
diametri EF, ad quadratum diametri CD; 8c rnrfus,
cum [par Lbuiuxj quadratum diametn EF, [tec ad
quadratum diametri CD, vti polygonum IŒR, &c.
ad polygonum KMDN, &c.eritctiam [par 1 I. quia]
magnitude G, ad circulum A, vti polygonum incir-
culo B,ad polygonum in circule A: cum ergo in hîs
quatuor quantitatibus proportionalibus prima , hoc
dl G,deficiatâtcrtia, nempe polygono circuh B,vt
fupponimus; [per I4. quina] etiam facunda quanti-
tas, vidclicct circulas A,deficiec à quarra, nempe po-
lygone eiufdcm circuli Azquod en abfurdum , cum
polygonum fit femper pars illius circuli , cui inhibi-
tur . Ergo à primo ad vltimum circulas ad circulum
naquit habere maiorem, vcl minorem rationem,
quam quadratum diametri vnius circuli ad quadra-
tum dîamerrialterius. Quod en: demonflzrandum.

COROLLARIVM I.Ex hac propofirionc fit manifcfium, circules ad in-
uicem dît: in duplicata ratione diametrorum 5 mm
quadrette, cum fimiles cxiltant figuras, [par no. [un]
cum: jn duplicata ration: laterum homologîrâm;

a
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* z L a M. x11; 361V-fcd clrculorum diametri lune: lm’mologa quadra!»
’rum lacera: ergo circuli crum. un duplicatavrauonc

diamctrorum . - z ç
COROLLARIVM a. ..Pariter ex hac propofitlone faquirur circules elle ln

- ratione polygonorum fimilium in iplîs delcriptorum,
quia tam circuli ,quam polygona fimilia in illls de-
lcnpta inter le [sa ben: rationem illam, quam ahanent;

quadrata daamctrorum . ’ V
CORVOLLA R IVM 3;

Dcnuo ex hac prowpofitione colligitur etiam lemîà
circulos,quadrantes, &c. cflè in duplicata ratione dia-
mctrorum, famidiamcrrortxm,&c. quia [par 15 .quin.]
Pattes cum pariter multiplicxbus in eadam (nm ra-
none,

’Jlia’ demonflratié bains rhœremtis

a Çuhüno propofita .

Tutu: Guldinuslvir fummi ingenij in traitant de mi-
tro granit-aria pofitiuè demonjirando varia: pro».
litions: , in quibus Euclidesfolum mgatiuè conclu-
dit, «in; hoc tireurcma fic connin mimer: .

Ex Archimedc, 8: alijs,circuli l’un: æquales rectan-
gulis fub femidiametris , arque femiperiphcrja con-
tamis : ergo ni circulus ad cuculum in erit raflan-
gqlum ad reflanguî nm ; fed talla reâangu la (un: fi-
mlha, qui! [Fer 13.fexti] ad inuiccm habcnt ratio-
nem px lateribus compofitam, 8c ratio laterum cl! ea-
dexrrxn vrroquc reâzngulo, nam vr lemidiametcru ail
femldlamctrum, ira lemlperipherla ad femiperipheg.
"Çriam :crgo Içalia- Sagangulg [par Eu, lfigcti] cran: in

du-



                                                                     

36a. F V C L 1 b 1 .9duplicata radon: hmm-homologuas). hoc dt diag-
mearorum . Cum auteur circuliez diâialadzquenc
talla reétangula,etiam circuli cran: in duplicata ra-
tion: diamctrorum; fcd qu adrata diammorum [par
aofcxri] habent’ rationna diameuorum duphcatam:
ergo criant circulihabebunt illam rationna ,quam
quadrata diamarrorum. (aga! en: on:

m a IPROPOS. 3.1-THEOR. 3.
Omnis pyramis: çriangulartm habens bafim

diuiditur induas pyramides bafisxtrian.
gularis, fimiles, 8: æqualcs inter Il: ,Ïac fi-
milcs toti, 8c in duo prifmara æqualia di-
midio rotins pyramidis maïoral .

I: data. pyramls ABCD, (Tab. s. Flg.a.) çuius .
a bafis triangulum ABC..vcrtex «tu punâum D.
Se: omnia lacera pyramidfs AB,BC;CA,DA,DB,DC,
bifariamlècemur in punais E,P,G,H,I.K*.ducamur-
ou: refit EF, FG, GE, HI, 1K,KH.HE..EI,1F»GHo
Quo faâo tota-pyramis ABCD, diuifa cric in duasu
pyramides, quarum ma en: AEGH. cum bali AEG, .
ac vertice H,altera veto HIKD,cum bafi Hllmc ver. k
du: D,- nécnou criam in duo folié: BEIGE-H, CFG .
HIK, qua ex damonllrandis fumduo paillant: , quo-
rum primum bafim habct parallclogtammû EBFG;
alçcrum veto habet probali triangulum CFG. Dico

aux" ex bis partibus, in un reloluxa fait pyramis
»ABCD,*duas pyramides A CH, kiki), triangularea
ibsbemes balles , elle agadas. .
v Demonltr. Cumen-âm. lama DA, DE. fintliâa
bituma, au: pmporciquahm in 16,8: I; [pçrzflxtl),

f . I CI un:



                                                                     

E L E’M. Il"; 36; .
ennt.AB,Hl.parallelz. 0b candeur cailla!!! panda
lelæeruntrcâe lK.BC; KH, CA; EG,BC; EF,AC3
PC, AH; EH, BD; El. Al); IF, 0C; HG, DC.
lnfuperEper9.7ndec.] FG, 1H, (un: parallclæ, cum
parallelc finnpfi A,B:vti panier parallclæ «me H,
Fl,cum fini: parallelzipli DC. Quo fiant: manufa-
llum en quadrilatera AEIH. HEBI, IDHE, EBFG,
GHKC. CKlF, FGHl,elfe parallelog nm . Quia
veto du: redît: HE. HG, (un: duabus DB. DC, pa-
paraI-lelæfpcr manderai] cran: auguli El-IG.BDC,
annales Eadem miam: pante: squales inter le «un:
tarn anguli HEG. DBC. qmm anguli HGE. DCB:
cum ergo duorriangula EHG, BDC, fiat æquian- .
gala [on 4.fcxti.] en")! fimilia . Sun: autem 8: trima
gula H AE, HAG, AEG. (perceroit 4 leur) limiha
triangulis DA B,DAC,ABC: ergo pyramis AEGH.
[pcr de]; 9. 7mm.) pyramidi ABCD, fimilis cru.
Dcnuo quia «a: HI, HK. duabus A8, AC, fun:
patafiola; [par no. vulcains.) cran: anguli lHk,
BAC.æquales . Eodcm moriuo æqualrs «un: anguq
li HlK, A 8C; a: Hkl, ACE: vade [par 4 [un] trian-
gula HIK, ABC, crunt æquiangula, ac proinde limiç
lia 2- (un: autem (par claude»: 4 fma)& alla taiaugula
DHI, DIX, DKH. triangulis DA B. 08C, DCA,li-
milia: ergo pyramis HlKD. [pu de)". . vndnJ-quo-
que limilis cri: eidem pyramidi ABC muai-clip" al.
fiîkjgiam inter le fimilcs d’un: pyramdcs AEGH,

Dico facundo lm duas pyramides AEGH, HIKD,
me æquales inter le. Cum euiur triangula ÀAHE,
HDI, luper mitralesbafes AH, H0. &in eifdem pa-
rallelis A0. E , lin: tonifiants; [par 38.primi] «un:
luta le æqualia :’eodem fimdamento æqualia cran:
mmgula AHG, HDk; triangula AEG, Hlk; trian-
Bllh H136. Il)! : imam; buiulmodi magma

- w " l inter



                                                                     

’36 i EVCLIDIS
inter (Emilia, quia omnla fuerunt douonlhata limi-
lia triangulis tonus vramidis ABCD: igitur duæ py-
ramides AEGI-IJ-llxD [perdcfi mander.) æqnalcs

fiant. I iDico tertio duo folida EBFGHI, FCGkHI, elle
duo prilmata æqualja . Quod auteur (in: orifmata
euîncitur, quia in duobus tri’angulis EHG, BI F, om-
-nia latera lunt æqualia; mm EH, [per 34. prima] ada-
qnat Bi; HG, adæquat IE8: EG, adæquat BF: ergo
hac duo triangula [par 8..primi) erunt inter [c aqua-
lia, &æqulangulagatque (par 4. fait!) etiam fitmlia
erunt; lunt nuiem, 8: parallela, cum méta: triangula
EHG, BIF, conflituentcs demonfiratæ (in: parallelç:
ergo polit: triangula æqualia , fimilia , ac parallela
cran: Vltetius cum reliqua huius lolidiplana-fint
parallelogtamma EHIB, PlHG. BFGE, [perdcfi13.
0mm.) folidum ab huiufmodi planis contentant
prilma erit .» 150de aâo demonftrabitur folidum
PCG KHJ, etiam ip nm prifma ailier: , quand!)-
quidem duo plana FCO, HkI, lunttfiangula æqua-

- lia, fimilia , ac. parallela, 8: hoc quia lattis CC, cl!
zqualc, a: parallclum ipli HK; CF, ipfi K1; 8: FG,ipli
1H. Sun: infupcr reliquat planahuius folidi paralle-
iogramma.HKCG,CKIF, 8: PGHI: ergo hac duo
folida prifmata erunt. Quod polie: talla prifmata
dia: æquaIia euincitur, quandoquidem funt ciufdem
altitudinis,hoceli inter plana patafiola EBCG. 8:
HIK, atque balîs vnius en parallelogiâtnum EBFG,
duplum halls alterné," trempe trianguli FCG: quam
[par 4o. 7mm.) polira prifmata ail-nana orant .i .

Dico 4,.quod hæb’duo prifmata aperant dimidium
tonus pyramidic ABCD. Cam prilma ,EBFGHI.
mains fit pyramide EBFI. ex eo quod prifmà fit to-
tum , 8: pyramis pârs,ctunque ramis EBCI , (inti.
lis fit, &æqualimm manta; ÆGHJ 9mm pâtu-

* w ou t



                                                                     

. I E L E M. X11. 38. midiHIkD,ob æqualitatem, ac fimilitüdinem p13:
dorum cales pyramides com rebandentium: ergo duo
prifmata EBFGHI, GFCk I , fupcrabunt duasw.
ramides AEGH, HIKD51ed rota pyramxs ABCD.
fait refoluta in duas pyramides, 8e in duo prifmata:
jgitur au: primats fupcrabum: dimidium grandis,
(badinera: propofitum. ’ Av

, , L E M M A:  Si latcra. ab angulis bafis pyramidis ad ver;
ticem tendentia bifariam diuidantur, pla-
num pcr filas ramones. duâum , miam
pyramidis altitudinem bifariam fccabit ,

I: pfiamis ABCD, (T ains. Fig.z. cuius latere
A D, BD, CD, ab angulis bafis A ,ad vertical

tendentia bifariam diuidantnrin H,I,K. Dico pla-
num pet [incas 1H, HK , KI, duâumttiam pyramidis
altitudinem bifariam diuidcre . ’

. Demonltr’. Cam planumHIK, fit parallelum bali
ABC; [par 17 vndecJ Cam rcftam DC, quam pet!-
pcndicularcmà vertice D, ad bafim ABC, demifïam
proportionaliter feeabit ,° (cd Dcsîeda cit bifariam in
K: ergo ctiam perpendicularis , fine altltudo pyrami-
dis bifariam fecabiturâ piano HIK. Si autchexti.
tain: duæ pyramndes eiuldem altitudinis, miam plana

rm’edictateslaterum duéta pyramidùm altitudines
ifariam fecabum : ficquc huiulmodi plana "crunt in

endcm altitudine fupra pyramidant haïes commuta.

QIOd en: attendendum .   . ,

23°-



                                                                     

366 57011018.PROP6S. 4. THEOR. 4.
Si duæ pyramides eiufdem altitudinis , à;

triangularcs haïes habentes , in dm py-
ramidaintcr &æquales, ac fimilcs toti,

. arque in duo prifinata æqualia diuida’n-
tur : &firprfus faâæ p Iramides fimiliçer
diuidantur-serit vt ba 1s vnius pyramidis
ad bafim’altcflus; ira mimi: prifmata fa-

? in in ma. pyramide ad omnia prjfmglta.
.;alterjus pyramidismumcroæqualiæl ,

lm du: du: pyramides ABCD, LMNO.
(Tab.ç. Fig.3) tqualisaltitudinis,& babente:

balestmngularuABC, LMN a hmm pyxamidum
0mm; lacera btfariam dlmdantur in, v: pyramides,
vnpnus,rcfoluantur in dm: pyramides agamies, ne
(inuits. 1km duo pnfmata æquaha , torque han: dio
mliones m un pyramide. que: in alla. DICO m efie
balim ABC, ad bafim LMN, vu 0mm: pnfmata fa-
da m pyratmde ABLD, ad calma prilmata pyrami-

ilts LM N0, nains-to æquzlu . .. Demonièr. Cam duo latex: BC, MN, diuila fin:
bifamm la F, &Q cric vt BC. ad CF, ne MN,NQ-:
in n: autem 8e duo ubangula ARCS? PC, [Fer 4. [un]
,iimnlianti panzer Iimilu (un: manguIa LM N,RQN,
[fier u. [un] «un: hac trrangula proportiomlia,
hoc cit vti triangulum ABC, ad mangulum 617C, in
rmngulum LM N, ad t. languit! n .RQN quart: per-
mutando en: trianguh’l A36, ad triangulum LM N,
vti mangqum GFC, ad tmngulum RQN, (cd [pcr
CoralLçomndec. acperfuprd pofitum 14mm] in en

, man-



                                                                     

z t a M. x3. 357
tri ngulum FOC. ad mangulum RQN, ni prima

FCKHI. ad prifma PQNVST , val a prifm
EBFGHL, ad prima PMQRSY, cum b2: (in: fifi:
tqualia : «gogos»- n. quintiJetun: duo primat: pyù
"midis ABCD.ad duo ptilmara pynmxdis LMNO,
ni dl bafis GFC, ad bafim RQN. cum tafia prifmata
[par pofitum Lemme (in: in «dom almudinc . Va
mm cum GFC, flet ad llQN, vti-ABC , ad LMN,ex
demonüratis; [par 1 1.quin.] criteriam. v: bafis ARC.- -
ad bafim LMN, kacha pnfmnta in. pyramide A8
CD, ad duo prifmata in pyramide LMN0.. 85mm

rorfus argumentqdemôflrabifllr in elfe bafcsAEGg
1K, ad bnfcs LPQ, STV , ni priîmata faâa in py-

nmidibus AEG H. HIK D, ad pnfinata pyramidon
LPRS, STVO, flaque deinceps quoulque Mamie
dm diuifio fueric continuatafled v: tllîbafm ad han,
in en GFC, bali: ad Infini RQN. hue ABC,ad
LMN: igttur qnoquc «un: v: bali: ARC, Id bafim
LMN. in omnia puffin: fiât in pyramide ABCD;
ad omnia prifmata’faaa in alter: pyumide LMNO..

Quod en: demonftrandum . .
A PROPOS. 5. THEORL 5.

PyramÎdes triarigulares haïes, 8c candem 311
titudinem habcntcs ; (interjetons: v: ba,

res. * I - rIntdoç pyra mïdes ABCD,LMNO,(Tabâ.Fig.g.)
quæ me. baisant-tria ngulam ABC,L N,ch

demque altimdinem. Dico , quad matois A800. ,
înàapgamidcm LMNO,c[t v: bail: ARC, ad infini

ï Dednonfit. Sinonefl I 0d l fit! Mhâsadbtâmahbsbit - Mn:



                                                                     

368 E V c L 1 D 1 s
pyramidem LMNO, maiorcm, vel mînorem ratio-
nem,quam habcatbafis ARC , ad bafim LMN: hoc
autem non polît contingerc in: euincxtur: In primis
ponendo pyramidem ABCD, ad pyramidem LM
N0, maxorem obtinere rationem,.quam bafis ARC.
ad bafim LMN, en: aflignabilis quantitas minot py-
ramide ABCD, qua: flet ad pyramidem LMNO, ni
fiat balïs ABC, ad bafim LMN : huiufmodx amen!
qu amuras fit X, minot pyramide ABCD, magnitudine
Z, hoc cit X,& Z, infimul adæquenc pytamidcm
ABCD . Diuidatur pyramls ABCD,in duas pyra-
mides fimiles,&in duo prifmata æqualia fuperantia.
dlmidium pyramidis, vti faâum fuit in prop.3. bains
libn; tantet han: diuifionem in reIultantibus pyraç
mndxbus continuando, vt remanentes pyramides (obi
1ans prifmatibus mtnores (int quam Z. Quod amena
hoc polît fieri manifefium en, quia cum prifmata.
(par 3.buiu:](uperentdimidium pyramidis ABCD,
commuant huiufmodi diuxfionc in pyramidîbus ex
diuüionc refolcambusfper 1.41.26.] tandem ex pyra-
mide ABCD, fublatis prifmatis remanebunt pyramia
des minores quam Z. Supponamus i-gitur , quod in
pyramide ABCD,fa&a dluifionç prihnata EBFGHI,
GFCHIK, faperen: magnitudinem X. E0 mode,
quo dxuifa Fuir pyramis ABCD, diuidatur denuo al-
fera pyramis LM NO, in vt rot fin: priimara in vna
pyramide, quot in alia . H15 peraétis quoniam [per4.
hmm] omnia prifmata pyramid’ïs ABCD, ad omnia
.r-ifmata pyramidis LMNO, (une, v: bafis ABC. ad

Eafim LMN; 8:, pet hypothefim , vti bafis ABC, la.
balim LMN,ita magnitudo X, ad pyramidcm LM
NO: ergo(pcr1 1. quint!) magnitado X, ad pyramî-l
dam LMNO,erit Vti omnia pnfmata faâain pyramig
de, ABÇD, ad. omnia pnfmata (acta in- pyramide A
LMNŒ Cam autcmin. calmas quatuor flaflas

* t us



                                                                     

tibias proportionaiibqs prima quantiraà , hac cit X3
pet conitruéhonem deficiatà cerna, nempe à prifma-
tis pyramidis ABCD, fperl4. quam) ce am iecunda
vndclicct pyramis LMhO, deficieta quarta y trempe-â
prifmatis pyramidis LMNOAquod elltqirin oflîbflc,
quia pyramxs LMNO, cit rotum , prifmata ero par-
tes I. .Non ergo pyramzs ABCD, ad pyramideni LM
NO, potelt habere niaioreinflrhtioncm ,* quam bafîè

ABC,ad baiim LMN.. "mi "ïh-Secundo (ide-amuïr pyraifiiüem ABCVD, ad mais
midcm LMNO, habere minorem rationem, quam
bafis ABC,’ ad bagim LLMN 5 cqnxxertendo [par :6.
quintigizhabebn -pynmxs LMNO , adlpvrainldem
5159!), mainteni- rat-ioricmàquam bafis L; mimi in:
iîm ABD : illa igitur maguimdo.quæ i t ad pyra-
midem ABCD,vti bafis’LMth baiitii NEC; (peine.
gain? mina; eritByramidç LMNO: fit talis magni-
eudd 4 ,"quæ eafldcfimtîôxlfifflihïbeit lad pyramidez)!

ABCD,quam bali: .LMN; haha: ad lbafim A-BC;
fitquemmdr-pyrumidé-LMNO. V-zi pains re!oluatur
àytamis’LM NO; ioptdùmaexcedentiv magnitudi.
nem X. (imilifq; diuifio fiabiinalçera- ” nankin
CD’; ’ Ho: (attoguiaiper 4.1buius] pu mâta’fléïd in

pyramide LM N . itmead-prifmata murera agnelin.
in pyramnde ABCD, vti bafis LMN, ad baiim ARC;
8e infuper qui: pet confiructionem- "lbafis LMN:
ad bafim ABC, ita ’magnitudo X, and. oyraniidem
ABCD, [per l I. quintz] magnitude mitait ad f
ramidem A BCD, vti pomma pyramidkïJMNŒg’d.
primate pyramidis ABCD a’--Verumtnm in Hi: qua-
me; quititatibus pmportio’uaiibus paumai-5cm à ’
tcmainêpeïâ priflhhtiscpyr’afuidîs LMrNOÆpcrlcçqm]
main faconda’vwantitaaghoc cit ’pyaan’ns Msb D,

debater à penauds-in talipyramidc tuttis . Quod cit
abiurdum,.quia punaisait toton). , 8: priiïmnta. par-

: r A a ° ces:



                                                                     

37° E V C L I D I sen ergo pyramis ABCD, ad pyramidem LIVING,
acquit battre maiorem . vel minorera rationem.
quamIbafis ARC, ad bafim LMN. Quod en: de.
monflraodum.

COROLLARIVM. -E: hac propofitione colligitur æquales pyramides
in eadem altitudine (laper æquales baies, vei laper
eaudem bafim efle conflitutas. 8: à conuerlo pyrami-

i des ualea,& [nuer males halas g eaudem haha:
x Chia] inca).

’ PROPOS. a. THEOR. a.
(luæcun ne pyramides eiufdcm altitudinis,

Y inter c funt, vt ballas .
Sial: quæcumque pyramides ABCBEEGHIkLM,

(Talus. F134.) efufdem altitudinis, habeotefquc
lama moldtu in: æquaiia. Dicoitaefl’epyramidcm
ABCDEF. ad ramdam GHIkLM, mi bali: A3
CDàIdbalim iHIKL a * v i, Demonih’. Refoluantur pyramidum baies in toc
triangula numero izquaiia , eruntque pyramides in
alias pyramides nouera zquales.& triangularea baies
habentes diuifæ . Cum autan du: pyramides ABCF.
ACDF, (in: zquealtz; [par s 11:11:15.3 crie intis ABC.
ad bafim ACD, vti pyramis ABCF , ad pyramidem
ACDF; quare [par 18.qaimi)componeudoerit bali:
ABCD,ad bafim ACD, vti pyramis ABCDF , ad
pyramident ACDF: Patine: cum lit v: bafis ACD,
ad bafim ADE. in pyramis ACDF, ad pyramident

XADEF,erit etiam vti peina componendo un bali:
ACDE, ad balim ADE, in pyramis ACDEiF,ad px-
tandem ADEF:[quare et æquo [par a. quam) en;

VS



                                                                     

"E L E M. X11. 3 avt bali: ABCD,ad bafimADE,ita pyramis ABC70F.
ad pyramident ADEF: vade rurfus componendo en:
rota intis ABCDE, ad bali") ADE, ira rota pyramis
ABCDEF, ad pyramidem ADEF. Simili argumenta
demonitrabitur ita die bafim GHikL , ad bafim
(îKL, vti cota pyramis GHIKLM , ad pyramidera
GKLM, conucrtcndo igitur cric etiam vt bafis (ZkL,
ad bafim GHlKL; in pyramis GkLM . ad pyrami-
dem GHIKLM. Vlterius quia [par mincira] v: bans
ADE, ad baiim GKL. tu pyramis ADEF.ad pyrami.
dem GkLM; cru ut quatuor baies cum fuis pyramidi.
bus proportionnes , vt in hac tabeila . -

Ba (es Pyramides
ABCDE ad ABCDEF

ADE. ad ADKF
’GKL ad GKLM

GHIKL ad GHIKLM

Quare ex se uo [par zz.quinti] erit vt bali: ABCDE;
adbafim G lKL, ira pyramis ABCDEF. ad "Il:
midern GHIK LM. Quod en: demouitrandum.

, PR 0130.5. 7. THEOR. 7...
Omnia pri’fmara triangularcs bafcs haben-

tia, diuiduntur in trcs pyramides inter (c
æqualcs, 8: triangularcs bafcs habentcs.

SI: darum prifma ABCDEF,(Tab.f. Fig.s.) coins .
du: baies, fine plana paraueia (in: triangula

ABEÇED. Dico huiufmodi prifma partiri in tres
pyramides inter f: squales, ac triangular’cs baies ha-
bentcs .

Demooitr. Io tribus priimatis paralielogrammis

A a 3
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372. EVCIIDIS.. .ABCD, BFEC, A’FED,ducanturdiamctrî AC,FC; I
FD. Qgia verotriangula ABC. ACD,[pcr 34.pri.]
zqualia [untgatqucfpcr unaus] m baïis ARC, ad’
baûm ACD, in pyramls ABCF, ad pyramidera,
ACDF;cum ha: pyramides m ca’dcm exilhnc alntudi-
ne;ctiam pyramides ABCF, ACDF, æqualcs crunt,
Eadein ration: squales cran: pyramldes ADFC,
EDFC, Cam influant æquahbus bafibus AFD, EDF,
8: in eadem altitudinc, nempc perpendiculari à pun-
&o C. ad planum panllelogrammi ADEF, dcmlflà;
[cd pyratnis ACDF, ezdcm cit, ac pyramis ADFC.
cum fub ijdem numcro plams contineatur: ergo ne:
pyramides ABCF, . ADCF, DEFC, æquales Inter le
erunt sfed ha: Pyramides commuant datum prifma
igitur prilma triangularxs balis in trcs pyramides
æquales, 8: triangularcs bafes habèntcs refoluitur.
ngd fucrat propofitum.   I

,. COROLLARIVM.’Exhoc fit manifeîtum quamCunque pyramidera?
me t’ertiadtparteth primifmarxs tandem cum ipfa ba- 
fim; 8: alntudine’m habcntrs; vel pnlma in eadcm ba-
fi,&altitudgnç cunî pyramide triplan) cfliç,e;VuIdcm

m’aimais.) -  3’ "   . V.
. » . 4 . 7 * w ’- » V3

 . LEROPQS.  8... THEOR, 8. .. 3
Pytamidcs fimiles funtin triplicata pagne

latcrum homglogorum, ï
 In t’ Ethnie pyramides fimiles-’ABCD,  EPGH.
(Ta .5. Fig.’6.) ac triangulares hales habentes.

Dico ha: pyramides ’ad inuicenrhàbere triplicatam
rationem latcrum homologorum BC, FG. ’

  ’ Démontltr.’Extcudamur 0mm: plana pyramiâes
son-



                                                                     

a: a E M. me ’ .7
Conitiruentia, cômpleanturq’ùc parallelogramfiëa in,
3K, Bi... Bec. ,nec non etiam parallelepipedafiMJî .
qua: e’ unt in eademaaltitudîne acum lais” pyratmdnbus

ABCD,rEF(jH . Quoniam enfin: fimilia ponuntur
triangula ABC,EFG;erunt angnli plani ABC,EFG,
squales, 8: lutera circa æquales angulos proportiona-
lia: (anar: ctiam parallelogrammnm BI , fimile cric
para! elogrammo FN. Eodèm quo demonltrahitur
pa rallelogramma Bk, BL, fimilia elfe parallelogràm-
me F0, F1); fed [par 1.4.. malta] in quocunque para] -
lelepipedo ma plana (un: embus planis oppofitis fi-
miner: ergo (en plana parallelepipcdi BM,erunt 6mi-
lia fex planis airains perallelepipedt FQ: quare [par
def.9. muleta] parallelepnpeda 8M. FQ crane Emilia;
a; propterea [par 3 gamma] en; ne in triplicata ratio-
ne laterum homologorum BC, FG. Duâis autem
redus L1,?N, [pet 2.8. vndet.) parallelepipeda 3M;
PQ, bifariarn fecantur 5 vnde [par 15. quina] talium

rallelepipedorum medietates 5 hoc en: rprifmata
BCILA. HFGDEN, erunt in cédera ramone tri.

plicata homologorum. latcrum BC, FG. Vlrerius,
cum dia: prifmata( cr corail. autcccd.prop.] fine tri-
pla pyramidum AB D,EFGH;[per undeuxgquin.)
etiam huiufmodi pyramides inter fe erunt in triplica-
ta ration: laterum homologorum BC,FG.

Si veto polit: pyramides barbeau: hafes polygonas
refoluantur mipyramides triangulares bafes haben,
tes. Cum autem ex wifis pyramides triangulares fine,
in triplipnta ration: laterum homologorum; ficuti
fiognlæpyramides [une fingulisv pyramidibus in tri.

licata ration: comme laterü homologorum; in etiâ
15100 n, qmn’ti) «que omnes- pyramides  final ad 0m,
fis PYtîmüÇqfiçnul in triplicatantiqne computera

135mm Maman. (aux! crat 
c 4 i135;*°**15’fiôb. "
un



                                                                     

374 IVCLIDIS j
PROPOS. 9. THEOR. 9.

Æqualîum pyramidum haïes , 8c altitudines

reciprocantur, 8: quarum pyramidum ba-
fes, 8c altitudines reciprocantur, illæ fun:

æquales. l
Slnflprimo males pyramides ABCD, EFGH,

( du. Fig.6.) habentc: hafcstriangularèaDi.
to talium pyramldum ba fes,& altitudines reci proca ri;
hoc et! ira (lare bafim ARC, ad bafim EFG . vti ahi-
111:8 lgyrarnidis EFGH, ad altitudinem pyramidis

Demonllr. Etiam in hoc loco , vti in laperîori
propol. faâum efl , complcantur parallclepipeda
BM. F conneâanturquc refis: LI. PN: quo polîto
erunt pn mata DBCLIA, AFGENP.’[pcr corail. 7.
bulu:][ tripla æqualium pyramidumlAÊCD. EFGH,
a: eonfequcnter æqualia: quare cum parallclepipeda
3M, . fine cqualium prilmatnm dupla; crantât
ipfa para lelcplxda BM,bQ.zqualia . Cam auteur
pet 34.1ndecimi] æqualium parallelcpipedorum bai
les;&altltudincs recrproccntur, crit v: halls BI , ad
Bafim’FN, halaltitudolFE, ad altitudinal: 13A; let!
[par 1;.qninti] vti bafis BI, ad bafirn EN, ira triangu-
lum ABC, ad triangulum EFG : igitur triangulurn
AŒxrie ad triangnlum EFG, vti altitude FE,ad ala-
tltudincm BA’. Quia veto diâa triangula IABC.
EFG. [une hales zqualium pyramidant ABCD.
5568; F5, autan,&’ BA,lunt «tandem pyrami-
dum lltitudlncs :ergo talium pyramidurn bales,&:
nutudânca «un: «rupture proportionala.



                                                                     

E t E M. 2m. nesi autem ex aduerfo pyramidum barca, &altrtudlâ
w ries rcciprocentur. Dieoillas elle traies. r

Demonfir. Cam ex hypothclî ira rt balla ARC, ad
bafirn EFG, ira altitude FE, ad altitudincm BA a;
[par 15. quina] ira lit balis ARC, ad balim EPG, ita

I paralcho rammum Bi, ad paralleloÊramam FN,erit
ctiam B . ad FN, vti altitadoF ,ad altitudinem
BA; led carient (une parallclepipedorum , ac p’yra.
midant altitudincs: ergo parallelcpipedorurn BM,
PQ haler, a: altitudines crane reciprocæ: quart: [par
3 radera] ualia errant. Verana cum æqaalia pa- H
ra lelepipeda , indaozqualia prlfmata [per
a8. rada.) diuidantur, infuper Prlfmata [par corail.
7.bru’rrr) fiat pyramidant tripla’; Inde feqaitar adam
pyramider inter le æqualcs eailtcre . Quod en:

ollcndendam. . a«Poltmodam veto li pyramides non habeant baie:
trianfularer. at polygonas. Dico etiam in hoc cala
æqua iarn pyramidum baies, a: altitudines, vti prias,
reciproearisarèconacrfo illas pyramides, guarana
hales, &altitadinea reclprocantur g lacer le æquales
e c.

Demonfir. In prlmîs 0041. frirai]. condamna
eut duo parallel a æqualra,polygonis lofer.
uicntibus pro baÊiÏuspyramidam : demde [fer 4r.
priant) confiitaanrar triangnla huialmodi parallelo-

rammis æqualia a Quo peraâol drâa triangu-
fitanqaam hales intelligantar con luit: du: pyra-
mident) akitadirae pyramidurn hales polygonasba-
bandana . .Cnrn autan huiulmodi pyramide: fine la.
par æqnalca haler. 8e in eadern altitudine, [per 6. bu.
un] etuntinær le ualea; led pyramides squales, ,
a: triangularca halenabentes [par primat partena-
brruu fluor.) obtinanbales.& altitudines recipro-
a: serge» «flamandes, malmenai banban po.

A A a 4. lyso-



                                                                     

3 a 70111115lygonis obtinebunt hales, 8: altitradines reciproeas;
Quod erat demonllraadum, A . 2 . 1 .

I. E M -M A. tDato cylindro, 8c magnitudine cylindre mi-
norerintra cylindrum dcfcribere prifina.
data magnitudine malus . ’ I

It datas cylindras , culas balîacirculns ABCD,
(Tain. Figa.) 8: lit data magnitudo E. miinor

Cylindre quantitate Q. Oportetin date cylindra in-
fcribcre prrlma bafis maltangulæ ,qaod lit mains un-
gnitndine E. In circula ABCD, , defcribarur qua-
drarum ABCD, &circa crrcalum, delcrrbararnalrud
quadratum NOPM. Deindc diuilis arcabus AB,BC.
CD,’DA, bifariarn in F,G,H,I, runailqne mais
AF, F8. BG,&c. in circulo inlcriptnm erit oâogo-
num AFBG,&C. Derme per I,dacarar relia KL,
tangcns circalum in I, prodacantarque’ BA, CD, in
K,& L. Demam [a pra hæc omnia polygona ranquam
balcsinrclliganrur delcripta prifmata in eadern alti-

tudinecum cylindra . . A i 4 iDemonfir. Qgia prrlmata cinfdem altitudinis [par
Corollnao. 7mm.) inter le (am, vt hales; quadraturn
me NP, en duplum quadrati BD; igitar prilma fa-
pcr balim NP, duplum erit prilmatis lapra balirn BD,-
fed prilma faprabalirn NP, ta aarn toram eli rua-r
las-cylindre :ergo prilrna laprabalim BD , luperabie
medlctatem cylindrir Rurlas quia [par 4x. primi]
parallelo ammam KD,duplum en: triangali AI D1
[par Coro .40. nuira] erit prilma laper KD..duplnrn
prifmatialaper-AID; led prilma laper KD, lapera:
portionem cylindri delcriptam (apr: circulife men?
MAI!) 5 ergo palma laper tringlant à! a dis

. a me



                                                                     

s L E M. x11.» 377
nidiumilegmenti cylindri lupra lcgmcntum.cireali
AID, delcripti luperabit . SI. ergo à cylindre (apr:
circalum ABC D, delcripto auferatar plulquam di-
midnum , hoc elt ptilma faâum lapra quadratum
ABC D, nec non erram li a lcgmentis. cylindri remac
nentibus denuo auferarur plalqaarn dimidiam, nemr-
pc prilmata (aéra-laper triangula in circnli legmentis
AID, DHC, &c. conlliruta ,- licqae continuara fac-
tu diurlio ;tandem [pet 1. decimr’.] remanebant cy-
lindrrlcgmcnta minora quam Q: SuppqnamUs ’ ’
car cylindrr pommes fupræbalis legmcntar AF,
conltitutas minorcscflc magmtudzne Q; cric ;prrlma,
carasbalîs cl! oâogonam A FBG,&c,in cylindra ,4;-
lcriptum malus quantitare E, quia cylindrugcuius, ba.-
fis cit circulas,ABCD,adæqaat ma nitadines Exil,
ex hYPOtheli sancir: li à cylindre au crantur fcgmenta
minora quam Q, remancbit prilmax rains bafisioCto-
gonum AFB, Bec. malus magnitudine E .ÀQiodgat

lacicndum . I A I .4 h.Quod diânmcli de cylindro.etiam cono applicari
potelidiqaidem in com. pari modo defcribi potell
pyramis maior data quantitate. dumrnodo camarilla.

quantitaslit miner cana . - n
ç PROPOS. Io. THEOR. Io;
Œilibet conas ell- tertia pars cylindri can-
I dem cumipfo bafirn,&.alritudinem ha-

,bentis. W.   Mafia
In: tonus, V 8e cylindras ; «ripée "balibas baladait
süadmcircalum ABCD. (Tab.s., FigÆ): «on

dcmquc altitudinem . Dico conum elle milan-W
œmcylrndri, . , . . .. L H,www51902«.59nüèdateigïlinimëïrfiù’h!

L.’;;î5



                                                                     

a! E V C L I D I S *ha ire rationem ad Conan! laper candeur Mm ,8:
altitudinem delcnptum . vel cérium halicte rarionem
fnbtriplam ad cylmdrnrn , laltem non crie denegan-
dans cylindrum ad conam obtlnere rationem triplant
excedcntern, vel a tripla deficrentcm ,- led neutrnm
’enenire pareil; qaod talrter oltcndo. Si cylindras ad
connut baheret rationem tri plant excedentern , eait af-
fignabilrs quantitasmcmpe X, qua: ad conum triplant
babeat rationem t in quo cala (pet Io. quinti]cylin -
drus fapcrabit quantitatcm X. In hoc cylindra [pff
fipra çfitum lemma)dalcn’batur prilma mains quan-
ititate ,lirquc hoc prrfma conltitutarnlapra balîm
maltangulam AEBF, 8re. lapraquarn bafim demie
inrelligatur delcripta pyramis in eadem alntudine
com cono , &cylindro ,qaæ pyramis, cum lit pars
con); minot erit iplo cono : debcmus igitur in eadern
altitudinc lupra circulam ABCD, concipere cylin-
drain, ac curium; arque lapra polygonam AEBF,&C.
opus efiintelli re prilma,atquc pyramidem . Cana
autcm prilma upra balim maltangalam AEBF, &c.
au! cor-011.7. bains) lit triplum pyramidis laper eau-

en bafim, 3: in eadern altitudinc confiitatæfinlaper
cum magnitudo X, pet hypothelim. ponatar tripla
coni l’upra circalnm ABCD , delcripti : quarc [pu
n.quùm’] tandem erit ratio prifmatis ad pyramidcm,
qui: magnitadinis X, ad conam ,- led prima magnin
.tudo, hoc al! prilma lapra balîm polygonarn Ali
BF. 8re. polîtam fait mains tcrtia quantitate X: ergo
[par r4 quinti] etîam feeunda magnitude . trempe
pyramis eialdcrn balîs cum prilrnate laperabit quar-

tant, hoc cl! contant lapa balirn ABC D, côlixtutam:
quod rotant elt impolIibile ,- quia pyramia cl! pars
torii rergo cylindras non-extedr: triplam çuni .

Si policer cylindras habeat ad conarn rationna tri-6
Il!!! maman 5 in buccalhconas ad cylindramchobti-

a t

,fx



                                                                     

E L E X I I. inebitrationern fabtripla m norem : vade ma magnld
rude, quæ lit labrripla Cylindn erit minot cono : ha-
ialmodi auteur magnitude lit X, qu: præcilç lit labo
tripla cylindri,& miner cono . Vti in lupcrlori lem-
mate docaimus, in cylindro ponatar pyramia maie:
quam X: quo fiât) cant pyramis lapra balim AEBF.
&c.[pcr’ corail. 7. bains] lubtripla lit prilmatis in ca.
dem bali AEBF, &c. 8e alriradinc conflitatr ; 8: paria
ter MagnitudoX, lubtripla lie Cylindri , per conltra-
Gionem; (pet r r.quin.] vti pyramls ad prilrna, ira X".
ad cylindrum 3 led ex hypotheli prima magnitudOa
nempe pyrarn’is lapent tertiam , hoc ell X: ergo
t4. quam] ctiam lecunda magnitude; ncmpc pri in!
luperabit quartam , hoc cil cylindram : quad cl! iris.
pollibilc, quia prilma cil pars cylindri . Quare c lina-
drus ad conam in eadem bali,& altitudine con ira-
tum acquit excederc , vel deficerc à rationc triplica-
ta °. vade cylindras cric triplas coni . Quod tuera:

propolitum . ’- I aPR ovo s. n. THEORJÏ n.
Eiufdcm altitudinis coni , ac cylindri , inter

le fant,vt baies. » v r t
d tha circulas A, a: B, (Tab.6. FigJJ ranqaam

baies defcribantar duo com, vel duo cylindti in
cadern altitudine . Dico cylindrnm lupra A, tiare ad
cylindrant lupra Bævti bali: Il. ad balirri B; nec non
en? canant lapra A, ad connut lupra B. elle, vt A.

a . a gc Demonllr. Si non cil: cylindras lapra A. ad dé
lindrmn fupra B, vti balis A, ad lira B. habebit lal-

item Cylindres A, ad cylindrant i, mai’orem . vel mi-
norera ramonera ,’ quam bali: A. ad barrai B,- led mais,

’ A ’ - tram



                                                                     

l.

38° EVCL-IDISrarum ellè’potelt . Quod tahter ofiendo. Si cylino
drus fupra crrcnlum A,ad cylindram lupra circulant
B. marorem obtrncat rationem, quambalis A ,ad bag
(in! B. dari poterir, cxernpl: gratia,rna nitudo X,qug
flet ad cylindram fapra B, vu ltat ba 1s A , ad balirn
358: heclane magnitndo X,- (pu to. quinti] minor
en: Cylindre lupra A. delcripto. Quamobrem [pet
friperies-polira»: [mon] in iplocylindro A, poterit
inlcrrbr prilma in endem- altitudine cum cylindro

ains quarreitate X; lit iam hoc prifma eflormaturn
upra polygonam CDEF, 8re. mains quantrtate X:

quoabfolato in circalo B, inlcribatur allad polygo-
nam MNOR, ôte. fimile polypgono CDEF; ôte. lu-
pra quad intelligatur clïotmaram prifrna in altitu-
dine cylindri. Qro liante cum per conflraâionem
magnitude X, ad cylindrant lupra B, eandem habeat
ratronem. quam habet circulas, fine balis A, ad bafirn
B,- 8erinluper cum pnlnra lapra polygonaux CDEF,
8re. ad prilma fupra polygonum MNOl’.&Ç [par Co-
roll.4o.1mdec.] ira lit polygonarn CDEF,&c; ad pn-
lygonumMNOP, &c;vl’ed [par fer-«miam Corail. a.
butas] polygona limilia "linierrcailis defcripta inter le
funaire circali :ergoeri inqualitate [pet n. quartoit:
erit mag nitudo X, ad cylindmrn.B,.. inti prifma lapa-a

lygonum CDEF, &c. ad prilma lupta polygonum
, NQBaôtçQaatueraigirarjbabernus; aantitatespro,»
ëportronalesrquararn prima, nempc , pet confira;-
Îâionemvdehcit à tertia hoc cil: à .prtlmate [capta
CD.EIF, 8re: ergo [per’r4. quinti.] criant lecunda, vi-

a 4«geinte: cylindruslupra circaltlrm B, deliciet à narra;
trempé à ’prilirrate fupra po yëonum MNO r 8re.
facto. : quad. eltablardnrn; quia palma 7cylindrât)! in;
Icriprum l’emper cil rutscylrudrifl; épargnante: ml:
nusycylindro . l A ’i ’ dl ’ khi,r ê’wlïeeiæseaa sflœdseafm "supins

a

plu. n.

nm; n ultra



                                                                     

E. I. a M. er. 3’81
[u pra B, minorcm habcrc rationem quam circulas A,
ad circulum B, conuertendo. [par 2.6. quina] .cylino
drus B,’ad cylmdrum A. habebrt maiorcm ramonera,
quam cumins Bîzd circulumhmuare ."vtrin prima
partes-perm: dari quantitasl miner cylin’dm B, qua!
ne: ad Cylindmm And -’circulus B, ad circulum A;
quæ mâgnirudo fit x. Demdc,vti pnus,in cylindrd B,
inferibatur prifma malus quarrant: X. Cam ergo
magnitudo X, (tu adcylindjum A, vri circulas 8,34
circulum A; cumq’uc circulas B, ad circhlum imper:
2. . Coroll.z.bmu.r] f: habcar m polngnuni MNOP;
&c. ad poly onum fimileCDEFNtc 8c cumyoly-
goumi M 0P, 82C. ad doly’xgbnumLJDliP,’&cï [par

Corousqq. radera] fit m [anima fupra primant, polis:
301111de prifma fuypra, recundum; ex æqualiracztper
niquimi] «rit mâgnitudo’X, ad Cyhndfnm u ra
circulum A, in pnlma lupra polygonum MNOP.’ c.
ad prilrna (a p17; olygqnugn ClDEF, &c.’ Cam Igitur
inhxs quaradr m gnimdimbus progàonionàhbur juil!
ma, hoc cit X, fit minot renta , ncmpe .prifmarcluy
pt: polygonum M N09, &c. ex conltruttiones. M
:4 quintiJ criam-fecunda quantitas , vldcllcct cylrnd
drus fupra circuludæ A, dehcier à prifmare (apr: pœ
lygomIm CDEF. &c’. cohltitmo; quad implicat; in
pnfma in cylmdro infcriptu’m-efl: lamper par: cy m4
dri . Qüapropter concludcndum venir cylindrant
ndçylindrum clic (leur bafim ad balim. . *- . ’
4 lQuoad conos pommeau) .[pcr minciras] "contas fit
tertirparscylindri, cric (par 15. quina] va canas ad
«munira cylindras ad cylindrum; [cd ex demonltn-f
fis cylindras cit adrcylindrummi bafis ad-bafim: aga
[par 1:.[quinti1crirctiam tonus ad conum , muas
ad hmm. Quod fileratpfopofitumg * "ï

v



                                                                     

3h EVCLIDIS.
COR-0 LLA RI VM..

Ex hoc thcoremate faquin" quofcunque conos. ac
cylindras (ope: a lmljbus bafibus , a: in cadem ahi.
Inmconltrruros e11: inter le æqualcs 5 quia taurin
urique bafium. que pomma: æqualcs.

l’amer manifeltum en æquales conos,ac cylindras
lima mambos bafibus conltitutos tandem habcrc’
altitudinal 3 8: ê conuerfoli cour . ac cylindri (in:
squales .8: meulera aldrudine, «un: friper æquaks
Que: tonitruai .

PROPOS. 13. THEOR. la.
Similes coni , ac cylindri inter fc funt in tri-
, plicata rarionc diamctror um iuarum ba-

. 541m, l* SVGpl’d circules ABCD. EFGH: (135.6. Fig. a.)
ut couliirurlduo cool; duoque Cylindri Inter. (a

fimilcs [and defiro. amict] quorum baies fin: cir-
culi ABCD, EFGH. axes veto 1K. 78: LM. Dxco
canum 1!!an circulum ABCD, ad Comma (apr: cit.
calmar EFGH. elfe in triplicata ration: drainent)-
rum [arum ballant , trempe in triplicata ration: «a.
1mm BD, ad diamctrum PH: quad qurdcm etiaœ

valet de Cylindris . . vDemonfh’âi cornu: ABCDK,ad conum EFGHM.
ne!) haha rational: mphcatam diamuorum BD, ad
Führbehitfalrem prior canas ad kmudum ratio-
ncm fupcranrcrn. vcl deficicnrem à triplicata rational
413mm BD. and diamctrum PH 5 (cd hoc contingen-
nequit;quod tailler attende. Si tonus ABCDK. ad.
conum EFGHM, babel: rationem medentcm ratio-
«nemtriplicatam diamerri BD, ad diamcrrnm PH; po-

’ cette



                                                                     

terît afiignari magnicado minot cono ABCDK . quel
ad conum EFGHM.obtineat Ïrationem triplicanm
diamctri BD, ad diametram PH. Ponamus igitar
banc elle magnxtudinem Z,minorem coco ABCDK,
quæ ad conum EFGHM , fit in triplicata ration:
diametroram BD, PH. In cono ABCDK, [par lem-
mafupra pofitum] infcribatar pyramis maior quam
Z, opta polygonum AN BO,&c. ac in altitudine co-
ni 1K. Hoc tafia in airera cono EFGHM, infcriba-
car alla pyramis fimilis pyramidi in cono ABCDK.
delcriptæ . Facile autem cri: hoc efiicere , dammodo
in bali ,EFGH, infcribatur polygonam EQFS, &c.
fimile polygone ANBO,&c. 8: pollca ad M.verucem .
com ab angnlis polygonl rcâæ ducantur FM, QM.
&c. Quod autem daæ pyramides (aliter intra canot
efiormatœ (intimer le limilcs,ita laadetar. Quia co-
ni ABCDK,EFGHM, fapponuntur limiles [par clef.
zo.’vndec.] en: v: dlameter BD, ad FH. ira altirado
JK,ad altitudinem LM; a: [par le. airai) ctiam fe-
midiamcter Bl,ad femidiamerram FLita 1K, ad LM:

I quare etiam permutando vrl BI ,ad 1k, ira FL, ad
LM:cum igitur in triangalis Blk. FLM,mguli 31K,
FLM, fint rcâi, ex en, quod axele, LM. pomma:
balibus perpendicalares, 8: lacera circa æqualer an-
galos proportionalia , nempe v: BI, ad 1K, ira FL,ad
LM; [pcr 6. jam.) æqaiangala cran: diâa triangula,
8e confequenter fimilia : vade cric KB,ad Bi. vu MF,
ad FL. Ramis in daobas triangulis BlN, FLR. cum
angali BIN, FLR, infiltanc limilibas arcubas BN.
FR3erunt æqualcs, &cum ira BI, ad IN, vti FL ,ad
LR, Emilia cran: triangula BIN. FLR: quarc ira crie ’
IB, ad BN.vti LF, ad FR: cum ergo fit kB. ad Bi, vri
MF. ad FL, arque BI, fit ad BN,ex-vifis fleuri LF. ad.
FR,etiamex æqualitare,ira cric k8, ad EN, vri MF,
ad ER. Douai; cum in «arobas pinyin; kIlê.dklNa

l cm



                                                                     

384 1-: V c l. 1 D 1 s
(idem valet etiam de duobustriangulis MLF, MLRJ
duo latera MJB, linr æqualiæ latenbas Kl, lN , 8:

l anguh comprchcnfi K18. KlN , æqaalcs, trempe re-
Ê . di;[per4primi) cran: baies k5, kN,æqaales:eodem
T modo æqaales erunt baies MF, MR, ac liminale in

en: 5K, ad KN. vti FM, ad MR5led etiam vti k3, ad
1! BN,xtakN,ad NB,&vt1MF,ad FR, mima», ad
l RF: ergo duorriangula BkN, FMR,[per 5. fini]

cran: fimilia. Haud aliter. demonllrabxtur reliqa’a
«triangala bas duas pyramides confiitucntia me finiri-

V lia,cumque linteriam numero æqualia [par d’sz 9.
t t smilax] hæ duæ pyramides eruntlnte a (a fimilcs. .’ i

v H13 præmillis cammagnitudo Z, ad conumEF
, GHN1,fitln triplicata rations diametrorum BD,FH;

i cit autem (per 8. butas] cnam pyramis (upra polyga-
numANBO, &c. ad pyramidaux] fapra poïygonam
ERFS, &c. in triplicata ramone lateram homologu-
mm ENTER, flue BD, PH,- quia ex dictis in en: N3,
ad HI, vti RF, ad H., Be duplicando confequcntia vti
NB,ad BD, na RE, ad EH; vnz’e permatando [par
16.qu:nri] en: rama FR, vu BD, ad EH: ergo [per
1 r.qum.]1ta cri: magnitude Lad conum EFGHM,

i vti pyramis llupra polygonum ANBO, &c. ad pyra-
1 H midcm (upra polygonam ERPS, &c. conllitutams

l

Quia vero prima magnitudo Z,vt fappommus,dcfimt
à terria, nempe à pyra midc la pra polygonum A N835
&c [par 14.quzntz) etiam fccunda magnitude, hoc
cil canas EFGHM, dehciet à quarta , ncmpc a pyra-
mide fapra polygonum ERFS,&c. conttrtuta; quad

I cil ablurdam, cum lem par pyramis fit pars coni . î 33 ’l
Exaduerlo fidicatur canum ABCDk, ad «rouirai

l E FGHM, haberc rationem’mlnorem , quam, fit triplie-
tata ratio diamerri BD,,ad diametrum PH, muer;
tcndo [par 26.qum.3 habebitconas EFGHMygdtbà

ê l aarn ABCDli,ramnnem warrantera triplflara’mirà-

» . , a uo-



                                                                     

E I. E M.’ X11. a 8;
tionem diamem PH, ad diametrum BD. Vti îzpius
in antecedentibus propoL flétan: fuit , inueniamr
il]: mag nitudo, quæ (le: ad conum ABCDk,in tri-

licata ration: diametri EH,ad diameuurn BU,fitq;
à, minot cette quam tonus EFGHM, (par 8. quina]
quia Z, ad conum ABCDK, minorem obti net ratio-
nem, uamconus EFGHMndeundem conum ARC
DL" mono EFGHM,de(cripta pyramide mainte
quam Z,[per polira»: Lemma] in alio cono ABCDK,
alia defcribatur pyramis fimilis priori pyramidi.Cum
autem, pet conltruétionem Z, (le: ad conum A8
dCDK5atque (par 8. buim] pyramis defcripta rapts
polygonum EKFS, &c. ad pyramident lupra polygo-
num ANBO, defignatam,(int in triphcata ratione
laterum homologorum PH, BD; [par 1 1. quinti] .
cric magnitudo Z, ad conum ABCDk, vti pyramis
fupra polygonum ERFS,&c. ad pyramident [opta
polygonum AN 80.8cc. led ex confit-nais ma nitu- ’
do Z, deficic à pyramide fupra polygonum ER S,&c.
ergo (par 144mm] etiam comas ABCDK, deficiet à

amide [opta polygonaux ANBO,&c.quod acquit
criquât! femper pyramis en: par: coni , a: confequi-

tu: minot . Ergo conusad conum habebit [clam ra-
tionem triplicata: fumant diamantant in balîbuc

caillentium . .’Quod polka «in!!! cylindri ad inuicem eaudem
obtineant uiplicatam rationnent diametrmum , que
in bafibughoc de facili euincitur quia cum cylindri
fin: commun tripli, ad inuicem obtinebunt rationem
commun on 1541433331]; fed ex vifis coni obtinrent
ratipnemdiametrorum triplicatam 5 ergo dicendum
rem: limule: etiam cylindros lriplicatam rationem
drametrorum chancre . Quod fuem prOpofitum.

B b ’ PRO-



                                                                     

386 H rr’c unis
PR 0P OS. x3. THEOR. tgf

Dum cylindrus fecatur plane aduerfis’pla-
nis parallclo, vti dl cylindras ad cylim
drum ,jta cfi axis, ad axent. , V -

SIt dams cylindrus ABCD,(Tab.6 Fig;3l.)quî latté
tut planoG H. aduerfis planis AB,’CI)",patallelo,-

a: planum (il-Man axent EF,in.I. Dico ita efiecy-
lindrum ABHG, ad cylmdrum GHCD, vti axis Eh

ad axem lF. ’ " lDemonllr. Intelligamus cylindrum ABCD, vu:
cum Axe EF, in uranique partem produci; Deinde
in axe produâo acciplantur quotcunque refit EK, ’
Kl., æqualcs ipfiE l, Vti pariter ex alia parte. quot-

I cumque refis: FM. MN, NO, æquales ipfi IF. De-
nno per punît: K Li M, NA), reâæ’ducantnr LQ,
kP, M V, NX,Ot,æquales.lac rallelæ mais EH.
FC,quæ rcuoluto cylindra clergie!!! circulas PR.
Q9,&c. parallclos,ac annales cueillis AS, CD, 0b
cqualitatem lemidumetrorum . Cam aga cylindri
GB, AP. RQ æqmles obtineant hales nempe du

, colas CH, A u, RP, a: æquales altitudines LK, KE,
El 5 [fier 1 l. buna] etunt inter le æquales : obqnam
rationé petite: æquales arum cylindri HDDVJ Xs
XY. l Vndetoms Cylindms H8, erit tam multiple: ,

’ cylmdn HA, quam multiplex en: axisl L, axis 15;
acque cylindras HY. erit tain multiplex cylindti BD,
quam multiplex ell: axis 10, axis IF . Vltetiusli un
lL,luperet axem10,etiam cylindras ES, luperabit
cylindrum HY, & fi’axile, fuerit ni 10,:qualmel
minot, etiam cylindras H8 , æqualis erit ,. se! miner
cylindra HY: quart: [par 6. de . quina] erit prima
maguxtado , ncmpe cylindras A, ad. leçundaûhoç

l . e



                                                                     

E1. E M. Il]. 387et! ad cylindrum HD, vti tertia,xvidelicet axis HI, ad
quarmm minpe ad mm IF. Œod cm denim]. t

lirandnm . E t. noms. :4. THEOR. 14;
ani ,ac Cylindri fupcr æqualibus confii.

turi, ad inuice’m funt, vt altitudines.

I Int duo calai AEB,CFD,duoq,- cylindri AHGB.
CKID, (T ab.6. Fig.4.) exiltentes fuper æqua.

les baies A3, CD; fintque corum altitudmes LE,
MF. Dicoconum AEB, ad conum CFD. (idem va-

x16! de cylindris) babere proportionem illam ,quam
baba altitude LE, ad altitudinem MF.
l Demonfh’. Cylmdrus AG,verlus partem GH,vna

cum axeLE, exçendatur, ex uo ablcindatur EN,
a îpfiMF, æqualist Deinde pet ,intelligatur duâus
tirculus OP, parallelus ipfi HG , eritque cfformatus
Cylindrus HOPG, æqualis bafis, 8: alutudmis cum
cylindro CkID: qulare [par Corail. il. bains] erunt
diéti cylindriæquales,&xdco [ cr 7. qumti] ita erit
Cylindrns AG ad cylindrant P , m idem cy lin.
drus AG. ad cylindrum CI; led [par 13.buiu.r] vti
cylindras AG, ad cylindrum HP, ira axis LE, ad
Item EN; 8: cum EN fada fit æqualis ipfi MF , erit
&cylindrus AG, ad cylindrum Cl, vti axis LE, ad
axemMF; led LE,& MF, lapponuntur cylindrorurh
altitudlnes :vergo cylindras elt ad cyündrum a vti ale
titudo ad altitudinem .
’ Cura alitent coni fait tertiæ partes cylindrorum,
[par rytyujmi] inter r: erunt vt’cylindri; a conre.
queuter , vt animâmes. Quod en: damonltraaà
hum a f l ’v A J a I

Bb z I PRO.



                                                                     

388 EVCLIDIS
PROPOS. 15. THEOR. 15.

Æqualcs coni, ac cylindri bafes ,i& altitu-
dînes habcnt rcciprocassôc fi conorum,
ac cylindroram baies , 8c altitudines fait
reciprocæ, coni arque cylindri œquales
cran: .

Int datî æquales coni ACE, DFE, ac eylindri
AHB, DKIE, (DE). 6, Fig; confiituti fa-

rbafes A8, DE, 8c cum altitudinibas LC, MF.
ico talesIba les , de altitudines reciprocari,inempe ira

elle bafim ,AB,ad balim DE, vti altitado MF, ad

a tirudinem LC. rDemonllr. Vel enim altitudines conoram , ac cy-
lindroram Tant æqaales ,yel inæqa les; fi primum
[pet Corail. r Lbui.) etiam baies inter i: æquales erant,
ideoque ira erit balis ad balim , vri altitude ad alti-

tudinem reciprocé . àQuod (i pollen dicarur lecandum ,nempe altitudi-
ms exiftere inæquales,hoçidcm oltendemas. Si al-
titado MF, flataatar maior quam [.C, ex illa .poterit
abfcindi portio ipfiLC, æqaalis, nempe MN:deinde
En N, ducarar planam OQ,parallelam ipfi ED,vel
l . anniam vero cylindri BH, Dl , panama:

annales [par 7. quanti] ira erit cylindras 8H, ad cy-
l lindram DO, vti cylindras Dl, ad eandem cylin-
drum D0; fed vt cylindras BH,in æ mali altitudine i

lad cylindram DO,[pcr r Marius] ira afis A8, ad ba-
iim DE: inlaper vt cylindras Dl, ad cylindram DO,
[par labiaux] ira altitùdo MF, ad altitudinem MN;
ergo eriam erit, v: balis AB, ad bafim DE, in altitu-
do MF, ad altitudincm M N, lia: ad LC, ipâiàMNg

: l "la



                                                                     

E î E M. Il]. 389 v
cqualem: quare baies, 8: altitudines cran: reciprocé

proportionales . v 1Quo ad conos cum fint terri: partes Cylindrorarn"
[par 1;.quinti .] ad hoc vt fint inter le æquales debent
habere baies , 8: altitudints cylindroram 5 fed cylin-
dram baies , & altitudines reciprocantur: ergo criant;
conorum baies, 8c altitudines erunt reciprocæ.
i Ex adaerfo autem fi baies, a: altitudines ponantar
raiprocæ . Dico conos, ac cylindres æqaales exifien
te . Nam quo ad cylindros fi altitudines ponantar
zqaales fuppofita reciprocatione etiam baiis erit
squalis bali : quare Cylindri cru nt laper squales ba-

. fer, &in eadem altitudine conilitati , 8: confequenp
ter æqaales [par Canna 1-. bain] l l

Si pollea altitudines factint inzqaales faéta vti
las coniiraétione . Cura ponatar bafis AB, ad
fim DE, ira altita do MF, ad altitudinem LC, flue

ad MN. ipfi æqualem, arque bafis A8 , il: ad bafim
DE [par u.buius] vticylmdrus BH, ad cylindram
DO: parirer [par 14.. bains] vri MF, ad MN, ira cyà
lindras DI,ad cylindrum DO. [par r 1. quinri] erit
cylindras EH. ad Cylindram D0, vti cylindras Dl,ad
eundem cylindrant-DO a quine [par 9. quinti] duo
cylindri BH, 8c Dl, zizanies erant. a

Quod dictam cil de Cylindris, valet , etîam de co-
llis, quia fi la pra baies,& altitudines reciprocas cylin-
drorum eonfiituantnrconi,cam [prr ro.buius] fiat
terri: partes cylindroram, ac cylindri fint æqualea en
wifis, etiarn roui zqaales crans. Quod farta: pro-

s-CHOLIVM. z z,i- Œuüqucntes daæEaelidis Propofiriones, trempé
16.. 8:, l7. (un: hpnlrcliqaas valde dia-Miles , arqua
flamande Matesadfinmam juins. abri

r a. aJ 3 . :rhcc.



                                                                     

,59. EV-CL-IDIS..Theçtenu Mundumfideo viceKlllm pro-
pofinonum ex Taqucto fubfliunmus duo Lamant
quorum ope vkimn Pmp. poum: demonlturi. n

L E M M A 1.Data quacunqucmagnitudinc Îphçm minon"
. te; in ipfa fphæri; potcrunt infcribi cylin.’
. ahi , qui omncs fimul acceptidata magma
- tudinccxiflant maiorcs. ’ ’

l Ara fit fphm, cuiusMakimus femjcirculus’fit
v   ARC; .(Tabfi. «Fia-1.) .fitquc du: magnitudo

D, quæcunque mima! 594k (pirata .I Dico in «lignas
ta :fphïæra ratios pofleinfcrüai’ tyfiudtbs , gnian-fixes
habaneptimzâaes En: magnimdihe D. Ac! hoc

, pælbndum in mimis fgmidîamcœr E3. ad libitum
in qucu tuque æqualcs putes diuidatur, hampe EF, 
FG, (Bi-I, H8. Dcindc per pondît: F, G, H. dnétis
métis î R, 8k, Bic. pauliens ipfi ÇA :- dcinde fiant p34
rzlklognmmajnicripm, sur». circumfcripta ferrai-i
cumhABCJmtquè pluileipgmmma circumfcrij»
pu CR,;Ek.&c. inti-rifla un. Luc, 10X v, 6m .1

Demonflr Parabelngnmma circumlcripta haie
cirrulo ABC. ricain: :parallclogmmm inknpta
mandate mon!!!) parallelogrammorum , pu- qua
umfimçircumfitrcncia tirculi A BC, runique: paulien
LogeacnmarQR. toY. &c. qu: mania final nec:
admirant rcél’angulun AI, u Met s quia parulie ce
grammum roY adæquat Pro; YI adæquatŒOÇ.Jfi,.
adæquat E0,&c. Hoc pofito fi remicirculus ARC,
reuoluatur firmaînünénü fanidhmccro EB, quad-
hbctvnrallelogrammùm detigmhit Cylindfitm, un:
iquhæra; quamrircn fphçramcimlnlcripçum , pro
v: paralchOgramApg Mülllmnl si!!!

- ’ à M h - il



                                                                     

. Æ I. E M. ,XII. 39:«fait»: .  Cam autem, ex diéhs, omnîa mâanguli
drcumfçljipt: AI, ne S, &c. exccdant reâangula 100:
[ahan L3, Khan. quantum: rcftanguü AI, criant
cylindri àœâangulis circumfcn’ptis donnai (up:-
tabunttylindros à rcâangulis (phanie in frriptisdcfi-
gnatos, quantitate cylindri dcfcripti à rectangnlo
Aida! fphæra ABO,cfl paracy indrorum à rcâano
güismumkriptis cflormaiorums ergo lphæra fait
 pernbit cylindmsfibi infaiptos minus. quun lupo-
un: cyündricircumfcriptàsôtex mode vifis circu’m.
faripri Cylindri [tapotant hafnium .qusimuœ cylin--
dri («sa à rcéhngulo Al: erg; (phæm (ope: au: taf.
dan Cylindres interipmsquàatime minore cylindrqg
fiâoàreâangnloAL Quia ver-n fempcr. a: (ému.

  pet-poflumusrcâangulum AI, imminucrc «du: di-r
midiumfimminucndofciücct hmm dimidxum alain:
tudinemEF:quod facile præfiari patati: multiplia,
candocaliter partes kmidnameeri E B. v; earum nu-
merus uceda: dnplum numerum partium præsid-
fientium; ideo cylindrus AI,potent miter imminui.
vtexceflùs fphærz (apr. inferiptos’ cyliudtos minot
fit il]: quantitate, qua (phæn (apura: magnitnd’h
mm D; [cd totum id, quoddiâzum CR dcbcmilphe.
rio, ctiamimegræ [plume adaptai pont! : «gain
fphæra toccylindri infcflbipoflunc , quxfimul (nm, .
Ëiexccdantmagnitudinem D. de (un: propo.

mm. . I ,v. , LEMMvçA...n.. .VCylindri vfimilcs in duabus .fphæris mûr-119d
inter fc habcnt rationcm triplicatam dia;
mctrorum .

Int du? fphæræ ABCD, EFGI-I, (Tab.6. Fig.6.)
in quglgqsfint délcripti duo eylindri limilcsnc .re-

. " B b 4   à;



                                                                     

39a É V C L l D I S aa. 08, XF.geniti ex rcuolutione métal! ulomm fi.
milium 08, XF, immotisdiametris IL, ÈQ . Dico
qhndrum OB, ad cylindrum XF, baba: rationcm

a triplicatam diametri AC, ad diamctrum E6.
Demonfir. Quia duo reétangula 03, XF. poè-

nnntnx fimdia [par 1. defî [&in ] erit DE, ad ES, vtiv
t HF,ad F2; (cd BG, adæquat IL. 8: F2. flaqua;-
KQ:ergoita cri: DE, ad 1L, vti HF, adK fientant
lampas antecedentium medietatibus erit B , ad LI,
ni FQ. ad (Ri Quare cumin triangulis BLI, FQK.
duo anguli La: Q. fin: æquales, vtpote mai , 8: Ia-
tcta cira huiufmodi æquales angulos pmportionalia
[par 6.fexti.] hæc niangon cran: Emilia , ac propre: r
na erit LB. ad B], vti QF, ad FIE,- at 18. 8e KF, [pet
def. circulz] adæ nant 1A, &KE; ideo ctiam en: v:
BL,ad 1A, in Q, ad KE,&conlequenter [par 1;.»
grima antecedentibus, ac confequenribm duplicatis.
erit v: DE, ad CA,ita HF, ad CE,- fcd fimiles eyÎin-

’ dri OB,XF, haie: reuolutione mitan ulnrum D5,
HZ, in bafibus habcnt diamcuos DE, 135.; ergo [PUT
n. bains] diâi fimiles cylindri inter fc obthnebunc
rationem criplicatam DE. ad HF, fine, quad idem
dt), ÇA, ad (3E, hoc cit diametrorum fphæræ. Si
autan to: cylindri- dtfcribantur in vna (puera que:
prioribus fimilcs defcribuntur in airera. cum finguli
cylindri finguhs cylindris habcant triplicatam rano.
ncm diametrorum; [par n.quimi] cciam omnes cy-
lindri fimul adomnès cylindrés, fimulhabcbum ra-
tioncm triplicatam divamctrorum fghæræ . Quod en:
ofiendcndum .
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trauma: sa;mores. armon. a:
Sphæræ inter fe fun: inatriplicata tartan;

fuarum diapictrorum. L

i

1 7

Slntd’uæfphzræ A, 8: B, (Tab. 6. Fig. 8313m-
rum diamuri fiat CD,EF. Dico lphærarn huai!

(phcram B, haha: rationem triplicatam diamant
CD, ad diametrum EF. ’ ’ q

Demonflr. Si fphæra A, ad fphæram B. ’non Obtlàl
ne: rationern tripIXCItIm diamtri CD, ad diamantai!
EF, erit faim diccndum [parant A, ad [phzrm En"
baiser: maiorem,vel minorern rationem, quam fi: "a
hutin triplicata diamerri CD, ad diameçrnm .E.F: i
hoc autem acquit efic : quod fic oitendo . In prima.
fi fpbzra A, ad B, haberet rationcm maiorcm quam
fit triplicata ratio diametriCD, ad diametrum EF:
cri: alfignabilis quantitas, qnæ ad fpbæramiB, habeas
rarioncm criplicatam diamari CD, ad diamettum
EF: fithæc quantitas G,minor cette quam fphæra A.
[pçr taquina] Q» (tante cum magniwdo G,
minot fi: quam [pima A, [par 1.LemMa] in dia:
’fphzra poterunt inicribi cylindri , qui 0mm: final

à accepci mainte: fiat, quam magnitude G. Vltenus
in fpiiæra B , rot cylindri infcribantur. que: factum:
defcnpu in fphzra A. cum hac condition: , quad cy-
lindri fphzræ B, finales autant cylindris fphcrz A.
Cam autçm ex confinaient: magnimdo C,ad iphze-
nm B, haha: triplicatam rarioaem diamanta!!!
CD, 2P; runique [perfecundum Latium] c lihdri Il
Sahara A, dcfcripti ad cylindras (huiles in Phæra B.

eicrënos obtincant ramonera rriplicatam dia meno-
mm D. EF; [par r r. quinti] ira erit ma nitudo
G) a?! [rimai B, a; minciriin (pima A, . En"

a I 03



                                                                     

3 * a . E 7C L I D I .9
drosin fphzra B; Ted G prima quantiras minor en:
renia, barrage cylindris fn flûtai; âggefcri pas :- eâgo
au 14. quam .ctifiçi; a , c ’ciera c lin ria

l in (phzra B, dcicriptis: P33 cit ilrnpombilci:v , quia
cylindnlunt partes,&i I tomai.

Secundo loco, fi dicamus fpbæram A, ad B, babere
rational: minorera; quamfituiplicau ratio diamtrb
CD;ad diamantin EF; in hoc cala commodo,
[7016. quina] habcbit fphzra B, ad ipæram Anna-
lorem rationem , quam fit ratio triplicata dimetri
1215,44 DiamctrumCD.’ QIaœ. ni fupn ,-orit un.
inabiiis magm’tudo aliqua, hampe G, minot (pirata.

,quzad fphæram A, bahut rarionem’trip’iimtaui
chaulerai EF, ad diamatrom :CD: [appaira auteur
(Hermione fimilium cyündrorum,ac aunera aqua-
lium in "raqua fol-rangeur!) hac kge , quad «me!
rylindri defcripti in ipiæraB. En: maiotesmagnitud
dine G. Quo pofito , cum ex confinaient. magni-
tude G,ad iphzram A,,fit in triplicata fanion: dia
mari EF,ad diamrtmm .CD; aiqm: [par lemme 2.]
cylindri fphæræ 15,611: ad cylindres iphæræA. in rii-
pliCata ration: eorandcm dimuorum ;2eniaan.ita
arit magnitudo C,ad fphzram A. vil cylindrifphzrg
En! oyiindrosiphm A. Cuir: ergo mgnitldo G,
fapponàtur minot; quam cyiindri ip’hærc B, (par 14.
quiatr’Jedam fphzu minium erit cylindris in cade!!!
i ’ tu deiœiptinrqlmd cit impoifibile. quia cylindra

I m paitèsgëdphæradttotum. Ergoiphzra A; ad
(piratant B, and: habac,.r’ationam maintenu . val
niaouli! tadoncxriplioata diametri CD, ad dame.
arumÆF; vnde fatum rafla: fphæram A, ad B, baba-a
tapaierationrm admirant!) finançai diamantant
CD,-fifi. (Endura: drmlirandumw’ ; * - 3’ i? b

I
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a L a M. m. 39;
CORO LLA RI VM.

Ex hac pr0pofitione fequitur, fphæras inter [a ha-
bcrc rationcm ü!am,quafi1fobçinem cubi à diametris

. deicripti;nam cubi,’cumiintparailc1cpipçda Emilia
’ (par; 3. ourler.) habcbam rarionem triplicatam l are-

rumlhomoiogorum , hoc cit diamctrorum; led etiam
[piner-alun: in cadem ration: triplicara-diamctro-
rum:e’rgb ira erit (ohm: ad’fphzram , ni cubas à
diamctro vniusiphæræ defcriptus ad cubain à dia-
metro alterius lphæræ defignatum .

a? INJS.

...- v - - ----o--. ...-......-V.D.Pau1us Carminatus Cler. Reg. S. Pauli,
8c in Merrop. BOnôniæ Pœnit. pro Illu-
firifsimo,, 8c ’ Relierendifsimo Domino,
D. lacobo Bonçompagno Archiëpifcopo ,

i8: Principe ’.w i .. Â d

Imprimi poire confui ego Silucfler’ Éonfilio-
lus sglnqiiifirionis a Boum. Renifor’. x n

4 .q a"graniçkartqlatianç;ægnpriniqàggr, a.

Èrïinœnrius ’Fcrreriua-ëvicari us
Gcncraiis 5.0fiicij Bonon.
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