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tum, has vero, vt recipientes Deos ipfos hu-
nerum largitores grato affeétu_profeque-
rentur , aNNIRO rcuo»luebam ‘quodnam ferui-
tutis mez, gratique animi teftimonium hu-
millimé offerem; vpbis Felfinei Senitus, Pa-
tres fapicatiffimi, quibusiywt cecinit - ?ates,
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Verum in hoc rerum turbine, in quo ferd
omnium Europz Principum fzuo Marte in
apertam progrediuntur conatus,belliqs ma-
chinamenta camposinimico fanguine inune
dant, haud incongruum exiftimaui, vobis fa-
uentibus, denud publici iuris facere geo-
metrica Euclidis Elementa, quibus fubla-
tis noftro hoc 2uo bella gerere effer omnino -
fruftraneum, ne dicam temerarium.. Hac
fola arte non tapts= fegitime habentur .
temporum e-<Adationes, quibus.deficien~
tibus »~ Cluilium negotiorum ordo , nec fa.
__~~rum folemnia fatis conftare poffent ; ve-
=" rum etiam fauentibus Geometrie principijs
dasum eft vagantium aquarum curfiim dirie
gere, aggeribufque extrudis audacizm , &
potentes vires compefcere fluminum, de
guibys vera inquit Poeta. '
- woEgere fublato rapidus -montano flumine
A SeTreRs v o ST
-ulterhis: agros, flernit fata leta 5 bowumq;
e 7, 7?.\{#501‘65,"3 i et R
. - Regcipirefque trabis [Jloas, compofync per:
Cd e 0mnes T v i o T
-.Gum Rabulis srmenta vapie, . -
Huiufeemeodi - amegm Geometricas demons
firationes , quasprimo afpectu magno.cum,
. : . . my‘
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myfterio Ariftippus ille-Cyrenaicus homt.
nam diiudicauit veftigia , nullius eutaming
potiori iure committere decet, quam vew
ftro, Sapientiffimi Patres , quorum fummany
udentiam feculaapud homines perennae
unt. Ego quidem:fummo pudore fareor
muneris tenuitatem nulla ratione ab ine
genijs veftris grandiora expofcentibus zquo
animo excipiendam ; fola enim materiz noa
bilicas , ac neceffitas in Republica {pem
ati animi promittit: fatis, fuperque,vt
pero, offerentis audaciam iluuabit defidea
rium publicz vtilitatis , quam ftudiorum
meorum , qualizcunque fuerine , femper
obietum firmaui, ex quo fumma amphife
fimi Senatus munificentia celeberrimo in
hoc ftudio me publici Mathematum proe
fefforis munere condecorauit. Hoc autem
tantummodo fupereft , vt fupremum Nu.
men vos tantorum munerum largitorces in
Felfine Vrbis commodum, ac decus, nec
non etiam ad iunuandos meorum ftudios
rum vtiliora meditantium conatus diu
faufte, feliciterque conferuet; nam dubio
procul vobis patrocinantibus non interrue
pta annorum ferie’ foecundifimum Bonoe
niz Coeluny dndiarum’ parens fupra relis
quas




qummnndn nationes docebit ih xternita.
tem, vtifupra omnes ex voto precatur , qui
m;lytos Bononiz Senatus Viros vcneratur;
&cght .
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Lc&orx Beneuolo.

A2l Iy

‘Pm! mibf compertum 4t , Amce Le&?or,
fruftraneum penstus fore exiftimindum
- daborem meunt-ex eo qkod curanuerit sdtics duld
gata Euclidis Elements denuo Typis commil-
gere , & boc masme giia cirt banc materiam
elaborandam celeberrima  defudarsing ¥Rg¥viia.
Persm cum ferd nubla amplius apud BiNipos
las inucniamtyr - exemplaria ;- animus. fis: pro
parte buic defellm [upplers ; qwamvbrem” 4R
orsbus planoysm® Elementis. spportinsin dud
#i duos folidorum Tibros adnechers , Boc fold e
«v¢ Bononienfis' Arcbigymnafiy jhtdwfu Huibnvihs
- tmllo wegotio ad manus baberss- Grometric' phive
Cipia, quornm auxikio Bemno o8 videt juom YE¥:
ciffimos, ac buberrimos frultus asas noftra rece
perit non tantum in exponcndxs nature operatio-
wibus , verum etiam in bellicis, alijfque rebus per-
traélandis ; adeo vt contemnentibus Geomerrie
[fiudinm aquo sure liceas vepetere iliud Margitis
clogium apud Homerum ;
Non fodere ille bonus , durifue ligonibus
arua

Vertere, non vlli vinebat idoneus arti,

Hac au:em inter catera b monistum volo, me
. . san-



eantummodo in. votis . babaifle omnimodam claa
vitasem, at brewitatem circa iflas demonfbratio-
- mes, que ab boc fludio nebsliffima yemouent addie
Jeensium sngenia: quod vt melius prafiarem
opporiunnm duxi,aliss fatis laydabilem Algebrae
sicorum confuesudinem, penstus. relinquere , csn
Tyroncs banc Spartam primsus sngredientes
-folss notés caralleriflicis fecundum equationum
beges vfurparsis band valeans geametrica T beoe
yemata demonfirare . Sciv equidem sn boc fecu~
daéngeniorsm valde [sblimiswm-Opera in lucem
prodijfe , veruntamen cum’ non desur ad Mufas
currere lass via, ne dedigneris equo animo ye=
vipere , quad in gratiam. mobilifime luucnsusis
Fuius Ssudif predo commsfs ; nam propiriante Deo
Jupra fortune nouercantis aleam iuxta sngenij
QeRNisaseRs Vitiora promitio . Valc .. s
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PRIMV M

EVCLIDIS
ELEMENTVM.

DEFINITIONES.
. I .
Va&um eftillud,cuius nulla parseft. B.
II.

Linea verd, eft longitudo latitudinis experse
A

ITL
Linez autem termini, funt pun&a.
IV. '
Redta linea eft, quzex ®quo fua interiacet
pundta .
V . '
Superficies eft illa , quz longitudinem, ac la-
titudinem tantum habet.
T patet exempligratia in
quantitate ABC D i lineis
AB, BC, CD, DA, compre-
henfa, quz confiderara fecun-
dum longitudinem AB, & fc-

cundam lattadinem A D, (re-
mota omni profunditate) fu-

pétficies appeliatur,
A VE,




> EVCLIDIS
VI |
- Superficiei autem extrema, funt lincz.
) ’ V I IQ
Plana fuperficies eft illa, quz ex 2quo fuas
interiacet lineas.
‘VIIL |
Planus verd angulus,eft duarum linearum in
plano fefe mutuo tangentium, & nonin
direGumiacentium, alterius ad alteram
" mclinatio. - :
Xempligratia, quia duz li-
. , . nez BC, BA,concurruat in
i B, & non iacent in direGum,
' ideo efficiunt angnlam A, pla-
num ineadem cxiftentem {ue
£ perficie, in quaduzillze linez
conttituuntur . Dicentur aa-
tem duz linez non in dire-
¢tum jacere , quando altera earum verfus concurfum
protenfa non coincidit cum altera , fed vel eam fecat,
vel ftatim pott pun&um concurfus ab ea recedit, Quz
fecunda conditio ponitur propter angulum coata-
étus, 1n quo lincz non fe lecant, at folumodo [e tan-
gunt, & poftmodum recedunt.

IX
Cumautem linez, que angulum continent,
, re&e fuerint, rectilineus ille angulus ap-
pellatur. '
Cum re@a linea fupergeam confiftens lia
' ncam



CBELEM I 3
““neam eos, qui.deinceps {unt angulos,
:--gequales inter {e fecerit,reGtuseft vierque

zqualium angulorum; & qua infiftit recta

- linea, perpendicularis vocatur eius , cui
~ infiftic. o )

- PRo clariori intelligentia hiius
. definitionis dico,quod fi re@a
) EB, re&z UD, infiftens efhciat

' . duos angulos, propé punGum

€ B D BempeEBC, & EBD, (quifa-

né a Mathematicis vocantur an-
guli deinceps) inter fe 2quales, vocabitur vterque an~
gulus retus; & re@a EB, iafiftens perpendicularis
erit reétz CD, cui infiftic. ‘ )

XTI
Obtufus angulus, reto maior eft.

l‘ N luperiori enim figura du@ta recta AB, angulus
ABC, eft obtufus, quia maior eftre&to EBC,

- XIIL
Acutus vero angulus eft, qui minor eft recto.

Vt v, g.angulus ABD, quieft minor angulo reéto

EBD,
\ XIITL
“Terminus eft, quod alicuins extremum ‘eft.

Vxta hanc definitionem tres folummodo funt ter-
mioi idelt PunGum , Linea, & Superficies. Pun-
“&um enim terminus eft linez: Lineaecit termious
Hfuperficiel, & fuperticiesterminus eft corpo rise
v .A 2 XI Vo



3 EVerinpis
| XIV.
Figura eftilla, qua fubaliquo, vel aliquibus
terminis comprehenditur .

Vantum ad hanc definitionem eft aduertens

dum, quod omnis quantitas terminos poflie
dens, figura dici non potett, fiquidem linca finita,li-
cct habeat terminos, nempe extrema punéta , adhuc
tamen figura non appellatur, quia linea finita non
proprié dicitur punctis extremis comprehendi, cum
punéta lineam non ambiant ,{ed pocius pun&is ter-
minari dicitur ¢ Vnde colligitur terminos debere
quantitatgm » qQua figura vocatur,ambire, & non tane
tum terminare,

XV. .

Circulus, eft figura plana fub vna linea com-
prehenfa, qua peripheria appellatur , ad
yam ab vno pun&o eorum,que intra
gguram funt pofita,cadentes omnes recte
linex inter fe funt equales.

N hac definitione Euclides exponit circulum, do=

cens figuram ilJam planam, quz vnica lineacir-

- cumfcribitur , & adquam lineam

omnes re&z linex ducte ab vho

puaQo, quod intra figuram exi»

B ftit, funt zquales , circulum vo-

cari. Vtfiluperhicies aliqua con=

cludatur vnica linea BCDE, &

infuper habuerit hanc conditioe

nem, vt ab aliquo puncio intra dictam lincam fufce~

pto,ucmpe A, onracs rectx ling cadentes ad termly
' L . num



o ; a.}E‘L;g‘M; 1, s
“aum BCDE, fint 2qualésinter fe, buinfmodi figura
. -jplama cigculus appellaticur . P :
“‘,‘7,. ﬁ' \‘:?¢ . b ;JV I. )

_géc'_"’vefo pun&um scentrum circuliappel-
< latur. RS

N hac deGinitione Eaclides dacet , punétum illud
intra circulum, d qno omnes linex reGtz ad cir-
_cumferentiam duCte, funt zquales,appellari centram
circuli;quale eft punétum A, pofitum in przcedenti
- figura;que flantelinczre@z AC, AD, & AE, funt
inter {c zquales. c
- “XVIL !
- Diameter autem circuli,eft recta quadam li-
_nea per centrum ducta,& ex vtraque par-
tein circuli peripheriam terminata , que
circulum bifariam fecat.

HVius definitionis exemplum habemus in fuperio~

ri figura,in qualinea recta BD,per centrum du-
&a, & exvtraque partein citculi peripheriam termi-
nata, nec non etiam dividenscirculum in daas partes
@quales, diameter vocatur, \

. XVIIL
Semicirculus verd eft figura, que continetur
+fub diametro, & {ub 1lla linea, qua de cir-
culi peripheria d diametro aufertur.

F Xempli gratia in fupetiori circulo figura BC D,

.. & contenta {ub diametro B D, & peripherta BCD,

= -diciar fepiéipenlus, quia, ve fupra vilum eft , buinf
. T H 3 - modi



6 E V CLIDIS
modi figura eft dimediata parscirculi, Si verd aliqus
re@a in circnlo non pet’ centram ducatur conflituie
duas figuras, qu circuli fegmenta vocantur,quorum
voum femicirculo maius eft, alterum verominus,

XIX.
Re&ilinee figura funt , quae {ub redis lincis:
continentur .
X X.
Trilatere quidem , que {ub tribus.
XXI.
derxlaterz vero, que fub quatuor.
XXIIL
Multilaterz autem , que fub pluribus,quam;
quatuor rectis lineis comprehenduntur.

XXIIL
‘Trilaterarum autem figura-
A rum, zquilaterum trlangw
lum eft illud , quod tria latera
habet mqualn ' _
XXIV.

Triangulum Ifofceles eft , quod.
duo tantum habet latera aequaha .
XXV,
_— Triangulum fcalenum eft,
quod tria inzqualia habet la-
tera.

. XXVI,



ELEM L 7
XX VI.
' - Trilaterarum higurarum rectan-
' i ! gulum quidem triangulum
g eft , quod reétum angulum
¢ habet vt eft anguls C, in
fuperiori figura.
XXVIL
Amblygonium autem, quod obtufum angu-
lum habet. -
XXVIIL
Oxygonium vero, quod tres habet acutos
angulos .

V T in triangulo zquilatero clarum eft.

XXIX ‘
D ¢  Quadrilaterarum autem figu-
rarum , Quadratum quidem eft,

- quod & zquilaterum , & re&an-
.k. B gulum eft.

Altera vero parte longior
figura eft, quxereGtangula qux-
dem ataequxlateranon eft.

XXXLIL

| ~ Rhombus autem figura eft,
g qua&aequxlatera. fed rc&angula

non eft.
A 4 XXXIL




8 EVCLIDIS
XXXIL
Rhomboides vero figura
eft, quz oppofita latera , &
[::j angules habet inter fe
zquales, cum nec ®quila-
tera, nec quiangula fit.
XX XIII.

Przter has autem figu-
ras, relique quadrilatere
figure, trapezia appellen-
tur. 1

XXXIV.
A— B  Parallele reG2 line
. C —————D {unt,quecum in codem
fint plano, fiex vtraque
partein infinitum producantur, in neutram
{ibi mutuo incidunt,
| XXXV
Parallelogrammum eft figura quadrilare-
ra, cuius bina oppofita latera funt parallela,
feu zquidiftantia. Vt patet in romboide fu-
pra pofito .

XXXVI.
Cum veroin parallelogrammo diameter
ducta fuerit , duzque linez lateribus paral-
lele fecantes diametrum in vno , eodemque

punéto, ita vt parallelogrammum ab hifce
’ . ' ) pi=



ELEM, 1 o
parallelisin quatuor diftribuatur parallelos
gramma ; appellantur duoilla, per que dia-
meter non tranfit , Complementa ; duo vero
reliqua , per qua diameter incidit , circa dia-
metrum confiftentia .,

Oc totum patet in parallelogrammo ABCD,in
H quo diameter AC, & linea GH fecans diamea
. trum in punélo F,
B exiftenique parallela
Iateribus AB, & DC,
Itemlinea 1 E fecans

G - diametrum in eodem
pun&o F,; parallelag;
D I G exiftenslateribus AD

& BC, Quibus ita
ftantibus perfpicuum eft parallelogrammum totum
ABCD, diuifum efle in quatuor parallelogramma,
quorum duo,nempe GFID, EBHF, per qua diame-
ter non tranfit, vocantur complementa, five fupple~
menta_ reliquorum duorum AEFG, FHCI exiften~
tum circa diametrum ¢

PETITIONES, SIVE
Poftulata.

: I. ‘ .
POﬁulet"u'r,vt a quouis pun&o in qiioduis
punétum,re&tam lineam ducere concee
datur.. ’

, ! 1L



10 . . EVCLIDIS

11
Et re&tam lineam terminatam in continu.
. umre&a producere.

ITI,

Item quouis centro, & interuallo circu-

lum defcribere. IV.
" Irem quacumque magnitudine data, fumi
pofle aliam magmtudmem, vel maiorem, vel
mmorem.

, AXIOMATA SIVE
Communes notiones, qua etiam Pronun-
ciata, vel onmtates dici {olent.

L
Ve eidem ¢qualia,& inter fe funt gqua-
lia.“Et quod vno ®qualium maius eft,
aut minus, maius quoque eft,aut minus alte-
ro zqualium. Et fi vnum ®qualiur maius
eft, aut minus magnitudine quapiam, alte-
rumquoque aequallum eadem magnitudine
ymaiuseft,aut minus.
- TL
Er fi zqualibus zqualia adxe&a f nt, tota
funt zqualia.
. ITI. |
Et f ab xqualibus zqualia ablata fint, qua:

relmquuntur, funt aequalxa . -



ELEM L 1n
IV.

Et fiinequalibus 2qualia adie@a fint , tota
funt inzqualia . Et {i inequalibus inzqua-
lia adieta fint, maiori maius, & minori
minus, tota funt inzqualia, illud nimirum
maius , & hoc minus.

‘ V.

Et fi ab inzqualibus 2qualia ablata fint,reli-
qua funt inzqualia. Etfiab inzqualibus
inzqualia ablata fint 2 maiori minus;&d

. minori maius,reliqua funt inzqualia,illud
- .Bimirum maius, & hoc minus.
. VL
Quz eiufderh duplicia funt, inter fe funt
. xqualia ; Et quod vnius ®qualivm du-
plireft, & alterius ®qualium duplum erit.
VIL

Ft quz ciufdem funt dimidia , inter fe {unt’
zqualia. Ere contra, qua zqualia {unt,
eiufdem funt dimidia.

- VIIL
Et quz fibi mutuo congruunt, ed inter fe
. funt 2qualia.

S Enfus huius Axiomatiseft, quod fi dentur duz-
-quantitates, quarum vna alteri {uperpofita, neu-
tra alteram excedat, fed amba itex fe congruant, ill@
quantitatesequalesgruns, = : ’

‘. X



w2 ' EVCLID1S
‘ 1X.
Et totum fua parte maius eft.
X.
Tuz linex reGz non habent vium, &
idem fegmentum commune .

Stud Axioma, fibené intelligatur natura reGz li~

nez,non eft difheile. Proculus vero vt tollat
ompem dubitationem, iplum demonftrat, vt videre
eft apud P. Claviumin fuis commentarijs,

X 1.

Duz re&tz in vno pun&o concurrentes,
fi producantur ambe, neceflario fe mutuo
in eo puncto interfecabunt.

o X11I.

Ttem omnes anguli re@i funt inter fe
Zquales.

]j Rafens Axloma apertiffimom eft ex decima dea
fnitione, qua angulus reCtus defcribitur ; pro-
pteréa quod inclinatio linearum angulum reGum
conftituentium augeri, vel minui nequit, fed pror-
fus eft immutabilis, cum angulus reQusefliciatur 3
perpendiculari, qua alteri re&@ infiftat, Qua per-
pendicnlaris eft omnind imifobilis, nec ad vnam,nee
ad alteram partcn defleGere poteft, fecus non erit
amplius perpendicularis. ' '

| XTIL
_ Frfiin duas rectas lineas altera reQain-
cidens, internos , & ad cafdem partes imgu-
0s



ELEM 13
los duobus retis minores faciat,duze ille re-
&ezlinez in infinitum produ&e ibi mutuo
incident ad eas partes, vbi funt anguli duo-
busre&is minores.

Xempligratia (i 10 dugs reCtas lineas AB, CD, ina
E cidens aliarecta EF, faciat duos angulos intera
nos, & ex eadem parte vid, BEF, DFE minores duo-

bus rettis, vult Ege

4 clidesillastandem in

voum punttum con-

currece , verfus eam

& partem 1n qua funt

engulli minores duow

‘D bustechs, Quia vee

10 (vt notat Clauius)

huiimodi Axioma

maximi dubietacem

fecum trahit, ipfius probationem ommittere non de-

bemus,at folummodo ipfam ad Prop.29 remitcimas,

cum ibi folum incipiat apparere vius huius Axioma.
tis : & hoc ne vllus dubitationi locustelinquatur .

. X1V.
Duz rectx linex fp:ltium non compre-
hendunt .

H Viulmodi principium nullam potelt habere
dificultatem ; nam i duz linez re@dz verfus
vnam partem coeant in pun@um , angulamque ef-
ferment, neceflarid ex altera parte lemper magis,ac
magis difisugen. ur, vt per{picuam eft. Quamobrem,
vt fpatium aliquod rectilineum ex omni parte clauw
dacur, duabus reis lineis tertia quedam a fivngenda
¢lt. Si qu:s vero cuperet demonftrationem huius
Aziomatis Clanium confulat, N XV,



14 EVCLIDIS

' X V.

Si zqualibus inzqualia adijciantur , erit.to-
torum exceflus, adiunétorum exceflui
aqualis.

' XVL _

Siinzqualibus 2qualia adiungantur,erit to-
torum exceflus exceflui eorum,que d prin-
cipio erant, zqualis. :

, XVII .

Si ab zqualibus inzqualia demantur, erit
refiduorum exceffus , exceflui ablatorum
zqualis’. )

XVIIL

Si ab inzqualibus zqualia demantur, erit
refiduorum exceflus exceffui totorum
zqualis. -

XIX.

Omne totum zquale eft omnibus {uis parti-
bus fimu] {umptis.

X X.

Si totum totius eft duplum, & ablatum abla.

~ ti;erit & reliquum reliqui duplum.

VT verbi gratia quia totus numerus 20, duplus
- eft totius uumeri 1o, Ec ablatus ex illo 6, 2b-
“fati ex hoc 3 propterea reliquus illius 14, duplus
-etiam cft reliqui huius 7. Aduertant tamen,quod hoc
~ Axioma in ynuegfum demonttrabitur Prop.s ;’t‘».‘ §e



ELEM 1 1%
X X I.
Si fuerint tres quantitates, quarum prima
- fuperet fecundam, & fecunda fuperet ter~
tiam, etiam prima tertiam {uperabit.

In primo Elemento.

’

Velidesin primo Libro quamplurima cirta

reflilineas figuras, triangula [cilicet, & pa-
rallelogramma , demonftrat . Et primum trjan-
gulomm ortus, & propiietases oftendit , i pﬁ;; tigm
suxta angulos, tum suxta latera inter Je comp =
rando . ‘Po/}modum Vero parallelograminirum
proprietases interijciens tranfitum facit;ad pa-
rallelogramma, quorum ortum declarat , nec non
etmm.[ ympromata ipforsim demonfPrate Rusfus
triangulorum , ac parallelogrammoriipy commu-
tationem manifcftat , & quonam paclo paral-
lelogramnmum equale triangulo conftisuarur. De.
mum agit deifs , qua inveflanguils sriangulis &
Lateribus defcribuntur, guadyatis: ~idelicet guam
babear proporiionem quadraturn ilud , quod
lateveveCtum anzulum [ubte;iilente , defcribitur,
ad ea quadrata ,qui & reliquis lateribus reflum

angulum comprebendentibus, fiunt.

" PRO-
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PROPOS. 1. PROBL. 1.

Super data recta linea terminata,triangulum
xquilaterum conftituere.

Nte demonftrationem buius propofitionis eft
aduertendum in omni problemate duo pouife
fimum effe confideranda , nempe conttruétio ilhus,
quod proponitur, & demonitratio, qua oftenditur,
conltructionem recté efic inthitutam, Quz duo etiam
reperiuntur fere inomnt Theore~
mate. Sepenumcero enim vt de-
monitretur id , quod propoaitur ,
conitruendum elt aliquid ; vt ex
fequenubus tier manifeftam, cum
pauca admodum fint theoremata,
qua nullam requirantconitruttio-
nem.

Sitigitur propofita recta lineaterminata AB, fuper
quam conflituere iubemur triangulum zquilaterum,
Centro A,8: interuallo rectz AB, [per 3.pet.] defcei~
batur circuius CB: Item centro B, & interuallo einfié
reCtez BA, alins circulus defcribatur CA, fecans prio-
remin puncto C. Exquo [per 1. pet.] ducantur dJux
reGtz linez CA,CB,ad puncta A, & B; Exitque fuw
per re¢tam AB, couititutum triangulum ABC, hoc
eft,figura rectilinca contenta tribus rectis lineis, Dico
hoc triaagulum ita conftruétum efle zquilaterum .
Probatur . Quoniain retz AB, AC, ducuatur ex
¢entro A,ad circumpherentia circuliCB; {per 15.def. ]
erit reéta AC, reéiz AR, zqualis: Rurfus quiarectz -
BC, BA, ducuntur cx centso Byad circumpherentiam
cuculi CA ,ent recta BC,reGz BA ;equalisi . Tim

) gitur
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fgitar AC,quim BC,equalis eft reCg AB.Quare (per
- 3.axi.] AC, & BCinter fe zquales erunt; atque idcirco
' eriangulum ABC,erit zquilaterom . Supra dataergo
reQa linea terminata, &c, Quod erat faciendum,

_PROPOS. 2. PROBL. 2.
Ad datum puntum, date rede lince,
zqualem rectam lineam ponere.

Slt pun&um datum A, &data re@alinea BC, cul
aliam reGtam 2qualem ponere oportet ad pune
&um A, Fa@o alterutro extremo linez BC; nempe
B. ceatro [per 3.pet.] defcribatur circulas CE, ‘ntera
uallo re@z BC, Hoc fatto ex puncto A, ad centrum
B. [per 1.pee.) reCta ducatur AB; (nifi punGum A,
fuerit intra rcétam BC, vel inaliqua extremitate li-
nez BC. Tuncenim pro linea ducta fumetur portio
lineg BC.) Super recta vero AB,[per 1.primi. ] conftis
tuatur triangulum zquilaterum ABD, furfum, aut
deorfum verfus, vt hibuerit; caius duo latera modo
conftituta DA, DB, verfus reGam AB [per 2, pet.]
extendantur 3 DB, quidem oppo=
fitcum pun&o dato A, vlque ad
-circumferentiam in E; DA, vero
oppofitum centro B, quantumli-
betia F. Deinde centro D, inter-
uallo linee DE per centrum B
tranfleunt:s[per 3 pes.]alter circu=
lus defcribatur FE, {ecans reGam.
DF, ia F. Dico re@am AF, pofitam ad pun@um dae
tum A, zqualem effe datz reCtz BC. Probatur. Quo-
niam DE, DFE, du&z{unt ex centro D, ad citcum=
ferentiom FE, (per 15. def.] ipfe inter fe 2quales
erunt ; Ablaus igiar DA, DB, zqualibus, clum fint
- B o atera
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latera trianguli zquilateri ADB, [per 3. pron.] rema-
pebit AF, zqualisrectz BF. Sed eidem BE, [perts,
defJzqualis clt re¢ta BC, (cum ambz cadant ex cen-
tro B, ad circumferentiam EC.) Igitur rez AF, BC,
quandoquidem vtrague 2qualis eft oftenfa reG¢ BE,
inter {e [per 1.pron.]aqualeserunt, Ad dawum igie
tur puactum, &c, Quod erat faciendum,

#PROPOS. 3. PROBL. 3.
Dafis duabus reétis lineisinzqualibus, de.
maiore lincam minori ¢qualem detrahere,
S Int duz re@z linez inzquales C, minor , & AB
.J maior,oporteatq; ex majore AB detrahere lincam
zqualem minori C. Ad alterutrum extremorum li-

c ™= maioris AB,nempe ad pun

~— (tum A, [per 3.pri.] ponatur

aliqua linea, qug (it AD, zqua-

lis minoti C, Dcinde centro

A, internallo AD [per 3, pet.]

. circulusdefcribator fecans AB,

in E; Dico AE detractam efle zqualem ipfi C, Pro-

batur. Quoniam AE,[per 1g.def ] zqualiselt ipfi AD,

& eidem ADD per conttruCtionem zqualis elt linea C;

{per 1.pun.jerunt AD, & €, inter e 2zquales, Dua-
bus igicur datis,&c, Quod erat faciendum ,

~ PROPOS. 4. THEOR. 1.
$i duo triangula duo latera duobus lateri-
. bus equalia habeant , vtrumque vtrique;.
- habeant vero , & angulum angulo xqua-
~ lem fub zqualibus redtis lineis conten-
- tum
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: tum: Etbafim bafi ®qualem habebunt;
. eritque triangnlum triangulo ®quale;ac
reliqui anguli reliquis angulus zquales
erunt, vterque vtrique, fub quibus 2qua-
lia latera {ubtenduntur, ’ .

Int duo triangula ABC, DEF, & vnius vtrumgq;
latus AB, AC,zquale (it alterius vtrique lateri
DE, DF, hoc elt ABipfi DE, & AC, ipfi DF; angue
lufque A, contentus lateribus AB, AC,zqualis ane
gulo 1, contento lateribus
D DE, DE. Dico bafim BC,
¢qualem quoquecfle bafi EF;
&totum triangulum ABC,
triangulo DEF; & vtrumque
B C E FangulumB,& C, vtrique an=
: gulo E,&F, ideft, angulos
B, & E, qui opponuntur lateribus zqualibus, AC,
DF inter fe ; & angulos C,% F, qui opponuntur
zqualibus lateribus AB, DE, inter {e quoque cfle
zquales . Probatur :%uoniam enimreCta ABreGte
DE, ponitur zqualis, fit, vt fi altera alter1 fuperponi
intelligatur , collocato puncto A, in pundo D, [per
8.pron.}ip{z fibi mutuo congruaat , punctumque B,
in puntto E, cadat, Neque enim dicere quus poterit,
partem-re¢te AB,reGtz DE, congruere, & partem
nonquia tunc duz re@Gx haberent 1dem fegmentum
commune, quod [per 10,pron,Jclt impefhibile. Quod
;fiquisdicat pofito pun&o A in D, cadere quidem
punttum B, 1n E, {ed re@am AB, cadere, vel ad de=
ftram, vel ad finiftram, claudent duz re@z linez (u-
perficiem, quod [per 14.pron.] fierr non potelt.Qua-
te reta AB,re&z DE, congruet, ve dictum eft.Cum
B . ergo
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ergoangulus A, angulo D, ponatur zqualis, (per 8,
pron.] congruet quoque’ alter alteri , hoc eft recta
AC,reCtz DF, congruet,puntomque Ctn punGum
F, cadet, ob 2quahtatem rectaram AC, DF; Bafis igi-
tur BC, bafi EF, congruet quoque ¢ alias i re&ta BC,
caderet [upra, vel intra EF,cum pua¢tum B, cadat
in punéto E, & puaétum C, cadat in punto F, duz
retz claudereat fpattum  quod [per 14. pron.]elt ab.
furdam . Quo circa bafis BC, cum bafi EF congruit,
ac Bproinde [per 8. pron.] zqualis erit, Ecttriangulum
ABC, triangulo DEF, & angulus B,angulo k, & an-
gulus C,angulo F, ob eandem caufam exiftet zqua-
:‘is.Qxare fi duo triangula,&c.Quod erat demonftran=

ume.
PROP. 5. THEOR. ».

Ifofcelium triangulorum anguli fupra bafim

funt inter {e ®quales: & productis 2qua-

libustrianguli lateribus anguli infra ba-

fim pariter {unt inter fe zquales.
It datumeriangulum ifofceles ABC, cuins duo la-

tera AB, AC fint zqualia, dico angulos ABC,
. A D

/o Naw

ACB {upca balimeffe inter ¢ zquales , Pacicer dicoq
Z quod
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d productis 2qualibus lateribus AB, AC in G, &

).

‘ i;angulos infra bafim CBG, BCH exiftere 2quales,

" Intelligamus triangolum ABC efle replicatum in

. trlangulo DEF , & latera AB, AC trianguli ABC
- efle zqualia lateribus DE, DF trianguli DEF;& ided

quattuor lineas AB, AC, DE, DF effe zquales; nec-

" pon & angulum A zqualem angulo D, angulum B

angulo E, & angulum C angulo F.
* Demonftr. Quoniam enim duo triangula ABC,
DEF per fuppofitionem habent duo latera AB, AC

... zqualia duobus lateribus DE, DF alterum alteri hoc

" eft latus AB zquale lateri DF, & latus AC zquale las

teri DE, & angulum A equalem angulo D; [per 4.
buius] erunt reliqui anguli reliquis angulis zquales,
quibus zqualialatera fubtenduntur , ficque angulus
ACB, cui fubtenditur latus AB zqualiserit angulo
DEF cuifubtenditur latus D F; fed angulus ABC -
ponitor 2qualis angulo DEF, cum fit idem angulus
replicatusin triangulo DEF: ergo[per 1.axiom, Jerit
angulus ABC 2qualis angulo ACB, quod erat de-
monitrandum.

COROLLARIVM,

Ex hac propof.s, liquet, omne triangulum zquila-
terum efle quoque zquiangutum : hoc eft,tres angu-
los trianguli zquilateri efle inter e zquales, nam {em-
i)‘er duo latera quomodocumque fompta funt £quae
lia, ficque anguli ad bafim erunt xquales,

' Notatio Prima.
_Altera pars huius quintz propofitionis , angulos
fcilicce GBC, HCB 1infra bafim BC pariter exiftere

‘equales demonftrabitor poft propofitionem 13. hu-

fus libri o,
C B 3 Ne-
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‘ otatio Secunda. ‘

Sexta propofitio Euclidis poft 18. propofitionem
nulio negotio demonftrabitur,

Notatio Tcertia,

Septima Euclidis propofitio tantummodo ad o&a«~
uam propofitionem demonlitrandam inferuit ; quade
re cum fequens propofitio aliter demonftrart pollit,
ideo penitus de relinquitur, & folum feptimum locum
ad contufionem cuitandam illireferuamus, -

'PROP. 8 THEOR. 5.
Siduo triangula habuerint duo latera duo-
bus lateribus xqualia vtrumque verique;
habuerint vero, & bafim baft qualem;.
angulos quoque {ub zqualibus rectis li-

neis contentos xquales habebunt.

Int data duo triangula ABC, DEF , qua habeant
duo latera AB,AC zqualiaduobus lateribus DE,;

ER alterum alteri, hoc eft AB adzquet DE, #AC
F2 vii pariter baf s BC fit 2qualis bafi EF; dico anw.
o gu-
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gulum A #qualem efle angulo D; quippequi fub
zqualibus lateribus comprehenduntur,

Centro E interuallo ED{per 3.pofl.] defcribatur
circulus DGH; & pariter centro F interuallo FD
notetur alius circulus D L H, qui priorem circulum
fecabit in pun&o D.

Demontt.Intelligatur Rafis BC fuperpofita bafi EF,
& quod pun&um B cadat in E, cum hz duz bales
{uppopantur zquales , etiam’ pun@um C cadet in F,
habebuntq; congruentiam : quo {tante {idenud conw
cipiamus triangulum A BC fuperpofitum triangulo
DEF manente bafi BC fupra bafim EF, punGum A
neceflario cadet in D, non autem extra, quia cum BA
ponatur 2qualis ipfi ED,pun&tum A cadet incire
cumferentiam DGH : paritér cum CA ftatuta fie
aqualisiph FD,idem pun&um A erit in circumicren
tia alterius circuli LDH : inde fequitar pun@Gum A
cadere in Dy.cum folum pun@um D fit commune
vtrique circumferenti2 : Siergo punGum A cadit 1n

‘Detiam linex BA, AC congruent lineis ED, DF, &
angalus A congraet angulo Dt quare [per 8. axiom.]
duo Anguli ‘A, & B fub 2qualibus rects lineis cope
tenti crunc @quales ; quod erat demonftrandum,

COROLLARLIVM,

Porrd ex hac o&taua propofitione non folam colli=
gi poteft ,angulos ab zqualibus lateribus contentos
zquales efle,verum etiam reliquosangulos,qui ad ba~
fes conftituunsur , verumgque verique, vt angulum B,
angulo E, & angulum C, angulo F; immo totum
triangulum toti triangulo zquales effe , vt conftatex
eadem (uperpofitione vnius trianguli fuper alterum,
N_am fibi mutuo congruent , & di&i anguli , & tota
triangula, ve perfpicuum eft, Quod etiam ex quarta
propofitione colligi potetit , L PROP
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PROPOS. ¢. PROBL. 4
Datum angulum reilineum bifariam
fecare.

SI: dividendus angulus re&ilineus ABC , bifariam,
hoceftin duos angulos zquales, A reca BC,
maiori [per 3. pri.] abfcindatur BD,
zqualis ipfi BA, ducaturque recta AD,
Deinde fuper AD, [per 1.pri.] conflis
tuatur triangulum zquilaterum AED,
& ducatur recta BE, dividens angulum
re&tilincum ABC, in angulos ABE,
EBC. Dico hos angulos inter fe efle
zquales, Probatur. Cum enim latera
¥ AB, BE, trianguli ABE, xqualia fine
lateribus DB, BE, trianguli DBE,
vtrumque vtrique (nam DB, per conltructionemipfi -
AB, faGum fuit 2qoale)& BE, eft commune ; & ba~
fis AE, fit zqualis bafi ED; ex coquod fint laters
trianguli @quilateri 5 fequitur , quod duo triangula
ABE, DBE, habeant conditiones o&tauz Propofitiow
nis, vnde erit angulus ABE, angulo DBE, @qualis;
quapropter angulus ABCerit bifariam diuifus;quod
cratfaciendum .

PROPOS. 10. PRQBL &

Datam re@am lineam finitam bifariany
fecare. - :

3

G Lere@afsice AB, dinidenda bifariam , ldeltin
duas partes zquales [per 1. pri.] Defcribatur fupet
ey,
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AB triangulumzquilacerum ABC,cujus angulus C,
re€ta CD, [per g.pri.] dividatur bis

¢  fariamyretaque CD,re@am AB, fecet1n

D, Dicore@am AB, bifariam efle diuj=
fam in D. Probatur . Quoniam duo latera
e AC, CD, trianguli ACD, zqualia fune

duobus lateribus BC, CD, trianguif

BCD, vtrumque vtrique , nempe AC, 1pfa
BC, cum fint ambo latera trianguli zquilateri, & CD,
eft commune ; Eft autem, & angulus ACD, angulo
BCD, equalisper conftruionem : [per 4.pri.] erit
bafis AD, bafi DB, ®zqualis, Data igicur recta AB;
fuit bifariam fe@a in D, Quod erat faciendum.

PROPOS. 11. PROBL. 6.
Datareialinea, 3 puno in ea dato,reétamy
lineam ad angulos re&os excitare.

SI: data re@alinea AB, & inipfa fic datum pun2

&am C, 2 quo iubemur erigere fuper AB, lineanx

ad angulos reGos, feu perpendicularem. A pun@o

C, fumatur [per 3.primijreta CD, zqualis ipfi CA{

Deinde fuper AD, [per 1.pri.] conftituatur triangue

fum zquilaterum AED, atque ex pun&o E,ad pun<

' &um C, ducatur linca EC,quam

dico efle perpendicularem ad

AB. Probatur. Quoniam latesz

AC, CE, trianguli ACE,zqualis

funt lateribus DC, CE, triangulk

A CD DCE, vtrumque vtrique, nempe

AC, ipfi CD, per conftrudio-

@em; & CE, commune ; Eft vero , & bafis AE, bafi

ED, zqualis, cum fiat latera_trianguli zquilateri 2

Lper 8.¢ri) Ecunsanguli ag C, dictis lacenibus come
' pres
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prehenfi zquales: quare [per 10 pri.] dicetur vterque
rectus; arque adeo EC, rectaad AB, perpendicularis
erit, Data igiur reCta linea a punctoin ca dato, &c,
Quod faciendue erat o

PROPOS. 12. PROBL. 7.
Super datam re@tam lineam etiam infinitam,
~ddato pun&o, quodin eanon eft,

perpendicularem re&tam ducere.

traipfam pun&tum C,d quo oporteat lineam pere
pendiculatem ducere ad
teGam AB, CentroCine
) tetuallo vero quolibet cir.
8 tulus defctibatur fecans

| c AB,in A,&E, (quoniam
A / - interualll}]md abﬁumptum
- tantum efle debet,vt trape
AW B fcendant re¢tam AB;ali?ns
- eam non fecaret) [per 10,
pri) divifa autem te&s AE, bifariamin F, ducatur
reCta CF, quam dico perpendicularem cfle ad AB.
Probatur. Sienith ducantur CA, CE,erunt duo la-
tera AF, & FC, trianguli AFC, zqualia duobus latea
ribus EF, FC, teianguli EFC, vtrumque vtriglie, per
conftru@ionem s eft antem & bafis CA , bafi CE
@qualis ,cum fint ex ¢centro C, ad circumferentiam
ADE. Quare{per8,pri J erit angulus AFC, angule
EFC 2qualis,& proptere-[per 10.def Jvterque rectus,
Du&a cftigicur CF, perpendicalanis ad AB, Quod
srat facicndum , : T

Slt te&a AB,etiam interminatz quantitatis, & exs -

.

. " 'tom;
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PROPOS. 13. THEOR. 6.
Dum re@a linea fuper retam confiftens li«
neam angulos facit , aut duos rectos, aut
duobus re&is zquales efficit.

_ SIt recta AB confiftens fuper ree
¢tam CD, que fac:at duos an=

gulos ABC, ABD: dico huinfmodi

angulos efle re¢tos, vel fimul accepe

C B Dosadzquare fummam duorum ree
¢torum,

Demonf. VelreGa linea AB cft perpendicularis
ad CD, vel non eft perpendicularis; fi elt perpendie
cularis (per 10. def] anguli deinceps ABC, ABD
erunt re i, & confequenter (per 12, axiom,] duobut
recis zquales. Siverolinea AB non exiftac perpen~
dicularis ad CD, faciatque angulum ABC obtufum,
& ABDacutum,d puncto B (per t1.primi.} ducatur
BE perpendicularis ad CD, Cum ergo recta BE
fic perpendicularis ad CD [per 10, def'] duoanguli
EBC, EBD erunt ambo recti,& [per 12.4xiom Jduo-
bus rectis ®quales ; fed tres anguli DBA, ABE, EBC
funt partes duorum angulorum EBC, EBDqui funt
re&i: ergo [per 1. axiom ] di&i tres anguli ABD,
ABE, EBC erunt zquales duobus rectis ; fed ijdem
tresanguli ABD, ABE, EBC funt omnes partes duo=
rumasgworum ABC, ABD; & ideo illis zquales:
ergo [pert. axioma] & duo anguli ABC, ABD erung
xqualcsduobus rectis, Quod erat demonttrandumy

d&‘fﬂ
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Alsera pars propofitionis quinta
: E Hc hd”' .

In eriangulo Iofceli produ@is 2qualibus I2-
teribus anguli, qui fiunt infra bafim,
funt inter fe zquales.

It eriangulum Ifofceles ABC, in quo zqualia la-

tera fint AB, AC, & infra bafim BC producantur

§inG, & H. Dico angulos infra bafim, GBC, HCB
efle inter fe zquales, '

Demonft, Cum enim re€ta CB cadat faper res
&am AG [per 13.bauius,] duo anguliCBA, CBG
erunt duobus rectis
@quales : quod pariter
eft dicendum circa re-
¢tam BC cadeatem fue
per re@tam AH, & effi-
cientem duos angulos
BCA, BCH duobus
rectis zquales: quare
cum ombnes reti anguli
[per12 pré.Jfiacinter fe
zquales, erunt duo an~
guli CBA, CBG equa-
les duobus angulis BCA, BCH : fi ergo ab huiufmodi
guantitatibus zqualibus demantur anguli ABC,ACB

upra bafim {per 1. par.s.] gquales; remanebunt an-
guli CBG, BUH infrabaiim zqualcs , Quod erat de=
monfkrandum ,

PRO-
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PROPOS. 14. THEOR. 7.
Siad aliquam rectam lineam , atque ad eius
punétum, duz recte linez non ad eafdem
partes duétz, eos , qui funt deinceps, an«
gulos duobus rectis zquales fecerint ; iy
dire¢tum erunt inter {e ipfe reéte linex,

! It datareQa AB, in qua punctum B, ad quod ex
diuerfis partibus ductz fint duz :ectz linez BC,
B D, facientes cum AB, duos angulos ABC, ABD,vel
pectos,vel duobus reis zquales . Dico 1pfas BD,BCy
' ' talicer effe inter fe conttitue
tas, vt CBD, fit vna linea re=
€ta, Probatur, Si enim CB Dy,
nonelt reGa producta CB,
in diretum , & continuum
cadet aut fupra BD, aut ine
fra , Sicadic fupra,verbi grae
tia, in E, cum {uper reGam
CBE,infiftat re®a AB, [ per 13.pri.] heat duo anguli
ABC,ABE, fuobus recss gquales: Poauntur autem,
& duo anguli ABC, ABD, duobus rettis zquales;
funt autem[per 12,pron, Jomnes recti iater {e gquales
Quare duo anguli ABC, ABE, duobusangulis ABC,
ABD, erunt zquales : Ablato 1gitur commuat angue
lo ABC, [per3.pron.] remancbunt anguli ABE,
ABD, inter {e 2zquales, pars, & totum ,qaod eft ab-
furdum. Non igitur re@a BE, cadit {upra retam
BD. Quoquo modo oftendetur,ipfam nec cadere ine
fraipfam BD : igitur CB, in direCtam produ&: eas
dem eflicictur, quz BD: ideoq; {i ad aliquam reGtam
lineam,atq; ad ewus punam,&c.Quod demontirans
dumerat, ) . 7\
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@a BEF,itavt EF, [per 3.pri.]ablcifla fit 2qualis re«
Gz EB, ducaturque re¢ta FC, Quoniam igitur lates
ra AE,EBytrianguli AEB, zqualia {unt lateribus CE,
.EF, trianguli CEF , virumque vtrique per conftru~
&ionem; funt autem, & anguli ad E, diftis lateribus
- mqualibus comprehenfi [per 15.pri.Jinter {e equales,
cum fint circa verticem ,& oppofiti: Erit per fecune
dam partem quarte propofitionis angulus EAB,equa.
lisangulo EéF; elt autem angulus ACD, esternus
maior angulo E CF, cum illefit totus, & hic pars:
“fgitur,, &externusangulus ACD, [per 1. ax.] maior
erit interno, & oppofito EAB; Denuo fi latus AC,
producatur ad G, & latus BC diuidatur bifariam , & a
puncto A, per punctum {ectionis, eo prorfus modo,
quo {upra faGtum fuit , ducator linea facile erit dew
monftrare angulam BUG, maiorem efle anguloine.
terno, & oppofito ABC, quo ftante cum angulus
BCG, [ per 15.pri.] fit zqualis angulo ACD, etiam
angulus ACD [per 1.ax.] maiorerit angulo ABC:-
cuisflcamque ergo trianguli, &c, Quod erat demon=
ftrandum,

PROPOS. 17. THEOR.10.
Cuiufcumque trianguli duo anguli duobus
re&is funt minores,omnifariam fumpti.

It triangulum ABC; dico

S duos angulos ABC, ACB,

‘ minores efle duobus rectis

quomodocumque fumantur,

Producatur enim quoduis la~

tus, nempe BC,in L. Quonialm

igitur [ per 16, pri,] aogulus

A ¢l ACI;-¢externus maiot eft intera
Nnoy

A
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no, & oppofito ABC; fiaddatur communfs angulus
ACB, [per 4. pron 3 erunt duo anguli ACI, ACB,
maiores duobus angulis ABC, ACB; fed duo ACI,
ACB, [per 13. pr1.] zquales funt duobus rectis, Igie
tur duo ABL, ACB, erunt minores duobus re@is,
Eadem ratione erunt anguli CBA, BAC, minores
duobus reiis, dummodo latus BA, producatur ita, vt
angulus externus efformetur. Cuiufcung; igitar trian-
guli duo anguli, &c, Quod démonftrandum erat,

COROLLARIVM 1,

- Ex di¢his conitat in omni triangulo,cuivs vnus an-:

ulus fuerie reCtus , vel obrufus, reliquos efle acutos,
%n‘m ¢nim per hanc propofitionem duo quilibet an-
guli fint duobus retis minotes , necefle et yve fi vnus
faerit reCtus , vel abtufus quemcunque reliquorom
efle acatum, ne in triangulo ddos angulos reGos, aut
retis-maiores eflé fageamur .. ' . S

COROLLARIV.M a2
Sequitur etiam ex hac Propofitione: quod filinea.
scQacumalia recta angulos inzquales faciat, vnum
~ {cilicet acutum , & alte«
A 7 rulnobtufum,lineam per-
' pendicularem ex quoais
. -eius punéto adaliam lie
vt neam reCtam: demiffamy,
’ + cadere ver{us partem acu-
-t angult. Faciac enim
: rc&alAB, cun;‘r!cga CD,
~ - - -angulos in s, ncme
BT D pe*ABL, scirom & AB
R - 4y G, obtulemes deoittatus-
queex pun&o A, quiocanque [ 12, pri.fad CD,
perpendiculacis AD, o AD, cadere ad pastes an-
o n C guli
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??acuti ABD. Nam finon cadit ad partes anguli
acuti, fi fieri potelt cadat ad partes anguli obtufi AB
C, & fit verb gratia AC; igitur duo anguli ABC, AC
B, {unt maiores duobus re@is , cum vnus fit rectus, &
alter obtufus quod eft abfurdam [per 17 pri]: quare
perpendicalaris cadet ad partes anguli acuct ; quod
erat oltendendum,

COROLLARIVM 3
Pari ratione fit manifeltum omnes angulos trian=
guli zquilateri, & dyos angulos trianguli iofcelis {u=
pra batim efle acutos, Nam cum{per §,pri.] & qui-
libet duo in triangulo 2quilatero, & duo in ifofcele
fupra bafim fiat inter e 2quales: fintque[per 17, pri.]
fimuol 1am illi, quam it duobus recis minores ,.
eric quilibee jllorym recto minor; hoc eft acutus,

PROPOS, 18 THEOR. 11

Omunis trianguli maius latus maiorem angue
lum fubtendit,

I N trisngulo ABC, fit latus AC, maius latere AB.
Dico angulum ABC, maiorem efle angulo ACB,
Prob. E maiori latere' AC,{per 3.pri ] auferatar AD,
xqualss ipli AB,ducaturque reGa BD. Quoniam igi~
sur duo latera AD, AB, per
sonftruGionem funt intes fe
ualia;{per §.pri.] erunt an=
: :uqli ABD, sADB. inter (e
xquales; ER sutem aogulus
x  ADB, [per 16, pri.] maior
- angulo ACB: igitur, & sngu=
lus ABD, maior ¢ric angulo

ACB,
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ACB, Quamobrem cum [per 9 pron,] 2ngulus totus
ABGC, fit etiam mator angulo ABD, erit angulus
ABC, malto maiorangulo ACB. Eadem ratione fi
Jatus AC, ponatur maius latere BC, facile erit often-
dere, angulum ABC, maiorem efle augulo A. Quare
omnis triasguli maius latus maiorem angulum f{ube
tendit, Quod demonfirandum erat,

COROLLARIVM,

Ex hoc fequituromnes tres angulos triznguli fcae
leni efle inzzquales, cum latera in huiutmodi tnangu«
Jis fint inter (e inzqualia, ’

Propof-V1,lib. 1, Elem.Exclid,

Si trianguli duo anguli zquales inter fc
fuerint; etiam fub qualibus angulis fub-
. tenfalarera zqualia inter fe erunt,

N triangulo ABC, fint duoanguli ABC, ACB,

-} fuper latus BC, inter fe zquales, Dicoetiam duo
A latera zqualibus angulis of pofita, nempe
AB, AC, cfic zqualia. Probawr, Sienim

non {unt 2qualia latera AB, AC, erit alte~

rom maius, Sitergo AB, maiusquam AC,

[per 18, pri.] iam feqastur quod angulus G

maioti laters oppofitus fit martor sagulo B, qu mis
noti lareri opponitur : quod eft contra {uppofitum;
anguli eaim B, & C, fuppenuatar -®quales, Sierge
triangeli duo anguli,&c, Quod eras demonitrandum.

C 1 CQ-
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. - COROLLARIVM,

Sequitur ex hac propofitione , omae triangulum
zquiangulum , idelt cuins omnes anguli funt zqua«
. keselle zquilaterum . Quod quidem canuerfumeit
Corollacij 5 . Propof. . vt patet; & fuadetur, quiain
triangnlo #quiangulo duo anguli quomodocumque
fumpu 1ater fe [unt aquales, vade & latera fubtenfa
zqualia erunt, . o - ‘

~PROPOS. 190 THEOR. 12.

Omnis trianguli maior angulus maiori lateri
{ubtenditur .

I N triangulo ABC, angulus B, maior fit angulo C.,
Dico latus AC, fubtendens maiorem angulum B,
‘maius efle latere AB,quod angulam minorem C,{ub-
s tendic, Probatur. Si enim latus AC,
A maius non eft latere AB, erit vel zquale
illiy vel minus: Sidicatur AC, zqualecfa
fe ipfi AB; [per .pri.] erit angulus , B,
zqualis angulo C; eft autem, & maior
per bypothefin, quod clt abfurdum . §i
B C verd AC, minus efie dicatur latere AB,
[per18.bui,]erit angulus B, fubtenfus 3 minori lateri
AC,minoranguio C, fubtenfo 4 maiori latere AB;
sponitur autem nvaior,quod maius eft abfurdum. Cum
gitur AC , latus poque zquale fic lateri AB,ncque mi«
nus,{equitur, quod fit maius. Qua etid rationeproba~
bitur latus AC, maius effe latere BC, fi angulus B,
‘concedatur masor angulo A, Omnis ergo trianguli
maior angulus maiori Jateri fubtenditur, quod de=
mopfirandum erat.,
e €0
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COROLLARIVM,

Sequitur ex hac Prop. omnium re@arum ex quouis
pun&o ad reGam quamcunque ductarum, eam, quz
perpendicularis eft, effe minimam . Nam perpeadi-
dicularis linea facitangulum re@um cum alia linea,
vnde fi ducatur alia linea , qua non fit perpendicula-
ris, & conltituat triangulum, angulus 3 rali linea con-
ftitutus erit acutus, nein triangulo duo aoguli fint
zquales duobusrectis. Quo flante maior erit lines,
qu non eft perpendicularis , cum ipfa fubtendat an-
- gulum maiorem, nempe re@Gum,perpendicularis vero
{ubtendat angulum minorem, nempé acutum .

PROPOS. 20. THEOR. 13.-
Omnis trianguli duo latera reliquo funt
maiora,quomodocunqne affumpta.

It triangulum ABC,dico quelibet eius duo latera,

nempe AB, AC, fimul maiora effe reliquo latere

‘BC. Producatur vnum ex illis late-

ribus, nempe AB, vique ad D, taliter

vt fit re@a AD,[per 3 pri.Jzqualisal-

terilateri pon produ&o AC, & duca-

tur reta DC, Quoniam igitur duo

latera AD, AC, per conftrutionem

B C funt inter fe zqualia (per 5.pri.] erunt

_anguli ADC, ACD, inter fe zquales:

Eftautem angulo ACD,maior angulus BCD;stper 9.

pron] Igitur & angulus BCD, maior erit anguio

ADC, Intriangulo ergo BCD, latus BD, oppofithm

maioriaggulo BCD, [per 19. pri.] maiuserit latere

BC. oppofito minori angalo BDC: Cam igitur duo

latera AB, AC, fimul zgualia fintipli BD,(f enim
Y S aqua-
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2qualibus, AD, AC, commune addatur AB, [per 2,
pron_Jerunt tota 2quakia, nimirum hinea compofita
ex BA,& AC,& linea compofita ex BA,& A D)erant,
quoq; latera AB.AC,fimul maiora latere BC. Eodem
modo demonitrabitur quglibet alia duo latera reliquo
efle maiora. Quare omnis trianguli duo latera, &c,
Quod erat oftendendum , : :

PROPOS. 21. THEOR. 14.
Sifuper triangulivno laterc,ab extremita.
tibus duz reGe linez interius conftituta
fuerint; he conftitutz reliquis trianguli
duobus lateribus ‘minores quidem erunt;

maiorem vero angulum continebunt .

IN triangulo ABC, {uper extremitates B, & C, la=
teris BC, intratriangulum conftituantur duz re-
étz linez BD, & CD, in pun&o D, concurreates. Di-
<o BD, CD, fimul minores efle duobus lateribus BA,
A CA, fimul; At veroangulum BD
C,maiotem angulo B A C. Pro-
batur, Producatur enim altera
lincarum interiorum, nempe BD,
sd pun&um E, lateris CA, Quo-
niam igitur in triangulo BAE,
duo latera BA, AE, [per 20, pri.]
maiora (unt latere, BE, fi addatur commune EC,
[]:pcr4 Jeruat BA, & AC, maiora quam BE,&
-C. Rurlus quia intriangulo CED, duo latera CE,
& ED [per 30.pri.] maiora funt reliquo CD; fi come
muneapponatur DB{per 4. pron.}erunt CE, EB,ma-
iora quam CD, & DB, Cum vero oftenfuin fuerit

siism BA,& AC,maiora cfic quam CE,& EB;&‘mr-
' us




ELEM L 39
fus CE, & EB, demontftrata funt maiora quam CD,
& DB, {per 21.4x:.] {equitur quod BA, & AC, maio=
ra fint quam CD, & DB. Quod in primis erat pro~
bandum . Prarereaquoniam angulus BDC, (per 16,
pri.]maiot eft angulo DEC, externus interno, & op-
pofito; & angulus DEC, ob eandem caufam maior eft
angulo BAC; (per 21.4x.] Eritangulus BDC,maior
angulo BAC,quod {ecundo propofitum fuit. Si igituc
{uper triangali vno latere,&c Quod eratoftendendit.

PROPOS. 23. PROBL. 8.

Ex tribus recis lineis,, qua fint eribus datis
recis lineis 2quales, triangulum confti-
tuere . Oporter autemn duas reliqua efle
maiores omnifatiam {uthptas: quoniam
vniufcuiufque trianguli duo latera omni-
fariam fumpta reliquo funt maiora.

Int datas tres linex reGe AB, BC, CD, quarum
quelibet duzreliqua ine maiores (alias ex ipfis
son poflet con@itui triangulum,vt conltat ex Propof,
20,)oporteatque conftroere tridngalum habens tria
laxera tribus datislineis 2qualia. Si date reta linez
fuerine leparate aflumatur aliqua linea indefinité pré«
_ du@a, i qua abfcin-
) damar ( per 3, pri.)
tres linex ¢quales tri-
bus iam datis, quo
pofito iuxti regulas
mox tradendas trian-
ulum confticuator,
i vero datz linee,ve
~ in ooftra bgura,com,
po-
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PROPOS. 15. THEOR. 8.

Si dux re&a line¢ fe fe mutuo fecuerint,
- angulosad verticem gqualesinter fe
efficient.

Ecent fe duz reéte AB.CD, in pun&o E, vtcums
que . Dico angulos, quos faciuntad verticem E,
¢fleintes {e zquales, angulum videlicer AEC, angulo
B DEB, & angulum AED, an-
gulo CEB, Probatur . Quoniam
enimre&a AE, confittit fuper-
reCtam CD, [per 13.pri.Jerunt.
duoanguli AEC, AED, duo-
bus rectiszquales, Rurfus quia
v reGa DE, confiftit fuper ree
, ¢tam AB, [per 12,pron.] erunt
duo anguli DEA, DEB, zquales duobus re&is,
Cumigitur omnes angulireti [per 3,prom.] fint inter
fe zquales; erunt duo anguli AEC, AED, duobus
angulis DEA, DEB, zquales. Dempto igitur com«
muniangulo AED:[per 13.pron.] remanebit angu. -
Jus AEC, angulo DEB, zqualis. Eadem ratione de-
- monftrabitur, angulos AED, CEB,inter fe zquales
efle : Siigitur duz reCtz hinezx fe fe mutno fecuerint,
&c. Quod oftendere oportebat,

COROLLARIVM 1.

- Euclides colligit ex demonftratione huius Theore.
matis (ex {ententia Procli, quoniam alia- exemplaria
hoc Corollarium non habent)duas lineas re@as fc fe
mutuo {ecantes, cfhicere ad punctum fectiones qua= -
tuor angulos quatuor reltis anguliszquales ' N ;m in

\ T dew
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demonfiratione oftenfum fuit , tam-duos” angulos:
AEC, AED, quam duos AED, DEB, duobus e
reétis xquales per Propof. 13. Quare omaes anguli
ad Eyconflituti zquipollent bis duobas reis angulis,

g COROLLARIVM, 2 '

Eadem ratiope colligemus, omnes angulos circa:
voum,& idem pun@um conflitutos quofcumque fuea
rinty quatuor dumtaxat rectis angulis zquales efle: Si°
eaim ex-E, ali quothbet linez educantur,dividentuc-
folammodo illi qmatuor anguli ad E, conftieutiin®
plures partes, [ per 19.pron,] quz omnes {imy! fumpre
totis (nis adzquantyr . Ex quo perfpicaum cft omne
fpatiom puaitum. aliquod in plang circumitans,
zquinalere quatuor rechis-angulis , vt multi auchores
afierunt ; quig omyes anguli, qui circa jllud punctam
conftitni poflunt , quatgor funt re@is angulis 2qua-

" les.. Simili modo conftat, quotlibet lineas re@as le
inuicem fecantes , facere ad punctum feQionis angue:
loszquales 4. re@is,. ' ;

PROPQS, 16, THEOR. 9.
Cuiufcymque triznguli vno latere produ~
_&o, externus angulus verolibet interno, .
‘ & oppotito maior eft . ‘

Rianguli ABC, latus BC, prodycatur ad D; Di«
A co angulum esteraum ACD, maiorem effeintec-
e no, & oppofito B'A C,
itemque matorem 10-
terno., & oppofitd A
BC. Dwuudacur [per

i to. pri, ] AL, bfa-

B ,»c\}u riam in E; & ex By

. - - @ per E,exiendatur re-
e ' - &a
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@a BEF,itavt EF, [per 3.pri.]ablcifla fit zqualis re«
Gz EB, ducaturque recta FC,  Quoniam igitur lates

ra AE,EB,trianguli AEB, zqualia {unt lateribus CE,

EF, trianguli CEF , vtrumque vtrique per conftru~

&ionem; funt autem, & anguli ad E, diétis lateribus

zqualibus comprehenfi [per 15.pri.]inter fe gquales,

cum fint circa verticem , & oppofiti: Erit per fecun=

dam partem quarte propofitionis angulus EAB,equa.

lisangulo E&F; eit autem angulus ACD, cxternus

snaior angulo E CF, cum illefit totus , & hic pars:

§gitur, &externusangulus ACD, [per 1. ax.] maior

erit interno, & oppofito EAB; Denuo i latus AC,

producatur ad G, & lacus BC diuidatur bifariam , & a

puncto A, per punctum {ectionis, eo prorlus modo,

quo fupra factum fuit , ducatur linea facile et de~

monftrare angulum BUG, maiorem efle anguloine.
terno, & oppofito ABC, quo ftante cum angulus

BCG, [ per 15.pri.] fit zqualis angulo ACD, etiam

angulus ACD [per 1.ax.] maiorent angulo ABC-
cuiufcumque ergotrianguli, &c, Quod erat demon-

ftrandum,

PROPOS. 17. THEOR.10.
Cuiufcumque trianguli duo anguli duobus
rectis funt minores,omnifariam fumpti.

It triangulum ABC; dico
A St A

uos angufos ABC, ACB,

- “minores efle duobus rectis

quomodocumque fumantur .

Producatur enim quoduis la«

tus, nempe BC,in 1. QuoniTm

igitur [ per 16, pri,] angulus

2 ci ACI;-externus maior eft intere
10,
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no, & oppofito ABC; fiaddatur communfs angulus.
ACB, [per 4. pron ] erunt duo anguhi ACI, ACB,
maiores duobus angalis ABC, ACB; fed duo ACI,
ACB, [per 13. pri.] zquales {unt duobus rectis, Igi-
tur duo ABC, ACB, erunt mnotes duobus reds,
Eadem ratione erunc anguli CBA, BAC, minores
duobus re&is, dummodo latus BA, producatur ita, vt
angulus externus efformetur, Cuiufcung; igicar triana
guli duo anguli, &c. Quod demonftrandum erat,

COROLLARIVM 1,

- Ex di¢hs conitat in omni triangulo,cuius vnugs an-:
gulus tuerit reCtus , vel obrufus, reliquos effe acutos,
Cum ¢nim per hanc propofitionem duo quilibet an=
guli int duobus retis minotes , necefle elt yve fi vous
fuerit rectus , vel obtufus quemcunque reliquorum
efle acutum, ne in triangulo ddos angulos reGos, aut
rectis-maiores effé fazeamur . . _ -

COROLLARIV.M a2
Sequitur etiam ex hac Propofitione; quod filinea
geCtacumalia recta angulos inzquales faciat, voum
’ ~ fcilicet acutum , & alte=

A 7 ‘ruimobtufum,lineam per.
- pendicularen ex quoais

. -etus punéto adaliam li=
"7 v neam reftam: demiffany,

- . cadere verfus partem acu-
: “-ti anguli, Faciat enim
. ~< t re&a AB, cumre&a CD,
" — « - - angulos ingquelés, nem=

DT ABD,:qutum’;y& AB

oo © .. G, obtufumey deoittatur-
queex pun&o A; quocunqae [ger 12. pri.Tad CD,
Perpendicularis AD, MC;AD, cadere ad partes an-

e L0 guh
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guliacuti ABD. Nam finon cadit ad partes anguli
acuri, fi fieri potelt cadat ad partes anguli obtufi AB
C, & fit verbi gratia AC; igitur duo anguli ABC, AC
B, {unt maiores duobus rectis , cum vnas fit rectus, &
alter obtufus quod elt abfurdam [per 17 pris]: quare
perpendicularis cadet ad partes anguli acust ; quod
erat oftendendum,

COCROLLARIVM 3 . .
Pari ratione fit manifeltum omnes angulos trian«
guli a:c‘luilateri, & duos angulos trianguli ilofcelis {u-
prabalim efle acutos Nam cam[per 5.pri.] & qui-
libet duo ia triangulo zquilatero, & duo in ifofcele
fupra bafim fiat inter e 2quales: fintque(per 17, pri.}
fimul 1am illi, quam ift1 duobus rehis minores 5.
erit quilibet jllorym refto minor ; hoc eft acutus,

PROPOS, 18, THEOR. 1

Omnis trianguli maiys latus maiorem angue
lum fubtendit,

Y N trizngulo ABC, fitlatus AC, maius latere AB.
Dicoangulum ABC, maiorem efle angulo ACB,
Prob. E maiori latere AC,[per 3.p77.] auferatar AD,
xqualis ipfi AB,ducaturque reGa BD. Quontamigi-
sur duo latera AD, AB, per
conﬂ:u&[iponcm funt intes fe
ualia;,[per 5.pri.] erunt an=
._::?li ABD, ,ADB, inter le
#zquales: ER qutem aogulus
> ADB, [per 16, pri;] maior
- angulo ACB: igitur, & sngu=
lus ABD, maior ¢rit angulo
ACB,
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ACB. Quamobrem cum[per 9 pron.]angulus votus
ABC, fit etiam maior angulo ABD, erit angulas
ABC, mnlto maiorangulo ACB. Eadem ratione fi
Jatus AC, ponatar maius latere BC, facile erit oftens
dere,angulum ABC, maiorem efle angulo A. Quare
omnis trianguli maius latus maiorem angulum fub
tendit, Quod demonitrandum erat, -

COROLLARIVM,

Ex hoc fequitaromnes tres _ingulos trizaguli feas
leni effe inzquales, cum latera in huinimodi tnangu»
Jis fint inter fe inzqualia, '

PrOPQﬁ le hbo I, El‘m.E‘“'lido

Si trianguli duo anguli zquales inter fe
fuerint; etiam {ub qualibus angulis fub-
. tenfa larera zqualia inter fe erunt,

N triangulo ABC, fint duosnguli ABC, ACB,
fuper latus BC, inter fe zquales, Dicoctiam duo

A latera zqualibus angulis of pofita, nempe
AB, AC, effe zqualia. Probatwur, Sienim

non {unt @quahia laters AB, AC, erit alte-

ram maius, Sitergo AB, maiusquim AC,

[per 18. pri.) iam feqartur quod angulus G,

maioti later1 oppofitus fit maror sngulo B, qu mi-
nori lateri opponitur : quod eft contra {uppofitum;
anguli cnim B, & C, fappenuntar -equsles, Siergo
trianguli duoaoguli,&c, Quod erat demonflrandum,

C 3 co.
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COROLLARIVM,

Sequitar ex hac propofitione , omae triangulum
zquiangulum , ideft cuius omnes anguli funt. zqua-
. kes;efle zquilaterum . Quod quidem canuerfumelt
Corollatij 5 . Propof. . vt pater; & fuadetur, quiain
triangnlo 2quiangulo duo anguli quomodocumque
fumptiiater fe funt aquales, vade & latera fubtenfa
zqualia erynt, . o ' :

--PROPOS. 19. THEOR. 12.

Omnis trianguli maior angulusmaiori lateri
{ubtenditur .

I N triangnlo ABC, angulus B, maior fit angulo C,
Dico latus AC, {ubtendens maiorem angulum B,
‘maius efle latere AB,quod angulum minorem C,{ub-
a _ tendic, Probatur. Si enim latus AC,
A maius non it latere AB, erit vel zquale
* illiyvel minus: Sidicatur AC,zqualcefa
fe ipfi AB; [per . pri.] erit angulus , B,
, zqualis angulo C; eft autem, & maior
: per hypothefin, quod eft abfurdum . §i
P verd AC, minus effe dicatur latere AB,
[per18.bui.erit angulus B, fubten{us 3 minori lateri
AC,minoranguio C, fubtenfo 4 maiori latere AB;
jponitor autem nvaior,quod maius eft abfurdum. Cum
gitur AC, latus poque zquale Gt lateri AB,neque mi=
nus,fequituy, quod fit maius. Qua etii rationcproba~
bitur latus AC, maius effe latere BC, fi angulus B,
‘concedatar mator angulo A, Omnis ergo trianguli
miior angulus matori Jateri fubtenditur , quod do~
monfirandum erat, €O
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COROLLARIVM,

Sequitur ex hac Prop. omninm re&arum ex quouis
punéto ad reGam quamcunque dultarum, eam, quz
perpendicularis eft, effe minimam . Nam perpendie
dicularis linea facicangulum re€tum cum alia linea,
vade fiducatur alia linea , quz non fit perpendicula~
ris,& conltituat triangulum, angulus 3 rali linea con-
ftitutvs eric acutus, ne in triangulo duo anguli fint
zquales duobus rectis. Quo flante maior erit linea,
quz non eft perpendicularis , cum ipfa fubtendat an-
gulum maiorem, nempe reGum, perpendicularis verd
fubtendat angulum minorem, nempé acutum .

PROPOS. 20. THEOR. 13.:
Omnis trianguli duo latera reliquo funt
maiora,quomodocunqne aflumpta.

SI; triangulum ABC,dico quehbet eius duo latera,

nempe AB, AC, fimul maiora eflereliquo latere

'BC. Producatur vnum ex illis late-

ribus, nempe AB, vique ad D, taliter

vefit re@a AD, [per 3 pri.Jequalisal-

terilateri non produ&to AC, & duca-

tur reGa DC. Quoniam igitur duo

latera AD, AC, per conftrutionem

B C funt inter fe zqualia [per §.pri.]erunt

_anguli ADC, ACD, inter {e zquales?

Eftautem angulo ACD,maior angulus BCD;fpcr 9.

pron. Igitur & angulus BCD, maior erit anguio

ADC, Intriangulo ergo BCD, latus BD, oppofitum

maioriaggulo BCD, [per 19. pri.] maiuserit latere

BC. oppofito 'minori angulo BDC: Cum igitur duo

latera AB; AC, fimul zqualia fint ipfi BD, (fi enim
- . €3 aqua-
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#qualibus, AD, AC, commune adfatur AB, [per 2,
pron_Jerunt tota zqualia, nimirum linea compofita
ex BA,& AC& linea compofita ex BA,& A D)erant,
quoq; latera AB.AC,fimul maiora latere BC. Eodem
modo demonttrabitur quelibet alia duo latera reliquo
efle maiora. Quare omnis trianguli duo latera, &c,
Quod erat oftendendum, «

PROPOS. 21. THEOR. 14.
Sifuper trianguli vno latere,ab extremita«
tibus duz reGe linez interius conftituta
fuerint; h2 conftituta reliquis trianguli
duobus lateribus ‘minores quidem erunt,

maiorem vero angalum continebunt .

IN triangulo ABC, {uperextremitates B, & C, la<
teris BC, intratriangulam conftituantur duz re<
étz linez BD, & CD, in pun&o D, concurreates. Di-
co BD, CD, fimul minores efle duobus lateribus BA,
A CA, fimul; Atveroangulum BD
C,majorem angulo BA C. Pro=

bawur, Producatur enim altera

lincarum interiotum, nempe BD,

ad punGum E, lateris CA., Quo=

'niam igitur in triangulo B A E,

duo latera BA, AE, fper 20, pri.]

maiora {unt latere, BE, fi addatur commune EC,
[{er 41.{"».]&3:: BA, & AC, maiora quam BE,&
C. Rurlus quia incriangulo CED, duo latera CE,
& ED [per 30.pri.] maiora funt reliquo CD; fi com-
muneapponatur DB{per 4. pron,]erunt CE, EB,ma-
ioraquam CD, & DB. Cum vero oftenfuin fuerit

stiam BA, & AC,maiota cflc quam CE,& EBa&‘;:r-
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fus CE, & EB, demonftrata funt maiora quam gD,
& DB, {per 21.ax:.] {equitur quod BA, & AC, maio=
ra fint quam CD, & DB. Quod in primis erat pro-
bandum . Pr&tereaquoniam angulus BDC, [per 16,
pri.jmaiot eft angalo DEC, externus interno, & op-
pofito; & angulus DEC, ob eandem caufam maior eft
angulo BAC; (per 21.4x.] Erivangulus BDC,maior
angulo BAC,quod [ecundo propofitum fuit. Si igituc
fuper triangali vno latere,&c Quod eratoftendendit.

PROPOS. 2:. PROBL. 8.

Ex tribus re&islineis, qua fint tribus datis
rectis lineis zquales, triangulum confti-
tuere. Oporter autem duas reliqua efle
maiotes omnifariam {umptas: quoniam
vniufcuiufque trianguli duo latera omni-
fariam fumpta reliquo funtmaiora.

Int datas tres finex reGe AB, BC; CD, quarum
quelibet duzreliqua (int maiores (alias ex ipfis
son poflet con@itui triangulum,vt conitat ex Propof,
10.)oporteatque conftroere tridngalum habens tria
latera tribus datislineis 2qualia. Si date rei2 linez
fuering leparata aflumacur aliqualinea indefinité pré.
_ duia, i qua abfcin-
damaur ( per 3, pri.]
tres linex ¢quales tri-
bus iam datis, quo
pofito iuxti regulas
mox tradendas trian-
ulum conftituatur,
i vero datz linea,vt
in nofira figura,com.
po=




--
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gmnant vnam lincam re@am A D; fiGocentroin B,

nteruallo linez BA [per 3.poft Jdelcribatur circulus
AE. Item centro C,interuallo linez CD,delcribatur
circulus alius DE, qui neceflario lecabit priorem cir=
culum io punéto E; cum enimdoz AB, CD, ma-
fores ponantur recta BC; & circulus AE, exlinea BG-
ablcindat lineam zqualem ipfi BA; non poterit cir«
culus DE,ex CB abfcindere lineam ¢qualem ipfi CD,
nifi cadat, & lecet circulum A E, fecus fi fe tangerent
ipfa BC, eflet zqualis duabus AB, & Ci); quod eft
eontra fuppofitum, Ex punctoigitur feCtionis E,ad
pun@a B, & C, ducanturretz EB, EC, faGumque
etit triangulum BEC, cuius latera dico zqualia effe
datis Hneis AB,BC, & CD. Probatur, Re&aBE [per
¥y.def Jzqualiseftrete BA, & recta CE 2qualiscft
re@2 CD : Igitar omnia tria latera {unt tribus datis
linzis zqualia , quo ftante conftituimus triangulum
ex tribus reciis lineis , tribus datis rectislineis zqua«
libus: Quod erat faciendum. ‘

PROPOS. 23. PROBL. s.

Ad datam rectam lineam, datumque in e2
punétum , dato angulo redilineo zqu3~
lem angulum re@ilineum conftituere. .

Atare@a fit AB, datumque in ea pun&um C,

& datus angulus DEF : Oportet igitur ad re=

&am AB, in pun&o €, angalum conftituere zquae
lem angulo E, Sumantur in rectis D, EF,vtcunque
duo pun&@a G, & H, & cone@antar re¢ta GH: Dein-
de conftituatur triangulom CIK, [per 22.pri.Jhabens
tria latera zqualia:tri%:us rectis EG, GH, HE, tave
Clzquale fit ipfi EG,& CK,ipi EH,& IK,iph-Gtly
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{quod facile fiet fi CI, (umatur zqualis ipfi EG,&
CL,ipli EH, &
IM ’ Ipﬁ GA.
Deinde ex cen-
tr'is C)& Il in’
teruallis vero C
L, & IM, circtr
li deferibantue
fecantes fein K,
&c.)Dicoangue
lum ICK,zquaw
lem effe angulo
E, Probatur]
oniam enim
duo lateraCL&
C K, equalia
funt duobus lateribus EG,& EH,veramque vtrique,
& bafis IK ,bali GH,per conftruljonem; [per 8.¢7i.]
crit angulus C,angulo E.zqualis  Ad punGum igiw
tur C, pofuimus angulum zqualem angulo E.
facere oportebat .

PROPOS. 24. THEOR. 15.
Siduo triangula duo latera duobus lateris
- bus ¢qualia habuerint,vtrumque vtrique,
angulum vero angulo maiorem fub ¢qua-<
libusreétis lineis contentum: & baﬁn{
bafi maiorem habebunt. o

D Vo latera AB,AC, trianguli ABC,zqualia fint
. duobus lateribus, DE, DF, trianguli DEF
vtrumque vtriqac, nempe AB, ipi DE, & AC, iplf
RF; Aagulus vego BAC, maiox fit apgulo -Iz;rDicq;
. im
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balim BC, maiorem efle bafe EF. Ad lineamenim
BA, atquead ciuspunGum A, [per 23. pri.] confti-.
: A . P tuatur angulus BAG,
zqualisangulo D (cadet.

que rects AG,intra trian-

~ gulum BAC, cum angu-

P lus BAC, ponatur maior

. angulo Ds) [per3. pri3
oo _ ponaturque AG, zqua-
Jis ipfi DF,hoc eftipfi AC; duita deniguc reGa BG,
cadet vel {upra rectam BC; vel in ipfa BC, aut infra,
* Cadat in primis fupra rectam BC, vt eft BG. Intra
«etianguli ACB, ab ij{dem estremitatibus A & B,ad
punctum G,du&= fuerunt du rectz linez AG,BG,
minores ipfis AC, CB; [per 21. pri.] rurfus quia AG,
pet conltru@ionem fadta fhitzqualis ipfi AC, fi aue
ferantur [per 4, pron.] remanebic BC, malor quam
BG; Rurfus per conftra&ionem BA,AG, zqualia
funt lateribus ED, DF, & Angulus BAGzqualis ane
ualo EDF: quare {per 4. pri,]etiam bafis BG, zquae

15 erit bafi EF: fiigitur BC demonfirata fueric maior.
quam BG, maior etiam erit ipfa EF, Quod erat de~
monlirandum , Sivero BG, cadatinfraBC; fiat pa-
titer AG, zqualisipfi DF; vel AC, ducaturque GC,
Juoniam enim duo latera AC, AG, in triangulo
ACG, funt 2qualia;lpér §.primi.Jerunt anguh fupra
bafim inter Ye 2quales,nempe ACG,AGC;E(t antem
‘#ngulus BGG, [per g, pros.] maior angulo AGC;
uare etiam thaior erit angulo ACG; fed angulus

ACG, [per ¢. pron.] maior eft angulo GCB, quare .

nulto maior erit totus angulus BGC, angulo GCB,

In trianngulo igitur BGC,Lper 19.pri.) maiuserit las

;:;s' BC, (atere BG, Per quarta:xd:utem primi oftene.

ur BG, equalis ipfi EF 5 vode maior quoque.erit

¥C) quam EF; quod: P.mu’demlhmdung i:i“ -8
. tur
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{gitur duo latera duobus latcribus, &¢. Quod erat
oftendendum ,

"PROPOS. 25. THEOR. 16.

Si duo triangula duo latera duobuslateri-
bus ®qualia habuerint vtrumque vtrique,
bafim vero bafi maiorem ; & angulum fub
zqualibus recis lineis contentum angulo
maiorem habebunt.

Vo latera AB, AC, trianguli ABC, zqualia

fint duobus lateribus, DE, DF, trianguli DEF,
vitumque vtrique, hoc eft AB, ipfi DE, & AC,
’ ipfi DF; bafis autem BC,
A D  maior fic bale EF. Dico

angulum A , maiorem
efle angulo D. Prebatur,
Si enimnon eftangulus A,

maior angulo D, erit vgl

¢ k ¥ zqual's, vel minor, Sidie

catur quod fit 2qualis ,cum etiam duo latera circa
anguluom A, zqualia fint duobus luteribus cire
ca angilum D, vtrumque wirique per hypothee
fim; [per 4. primsi.] erit & bafis BC, zqualis bafi EFe
quod cft abfurdum, cum bafis BC, ponatur maior
bafc EF. §ivero angulus A, dicatur cffe minor an<
gulo D; erie propter zqualitatem laterum circa iftos
angulos, bafis EF, [per 24. pri.] maior bale BC, quod
mquscfl ablurdum, cum EF, ponatar minor quam
BC. Quare angulus A, cum neque poffic zqualisefe
fe angulo D, neque minor, erit maior - Si igitur duo
triangula duo latera duobus lateribus 2qualia babuee

" xiat, &, Quod d .
- Quod e Qitcpdendum 4 PRO.
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PROP. 26, THEOR. 17. ,
Si duo triangula duos angulos duobus angu-
lisequales habuerint vtrumque vtrique,
vnumque latus vni lateri ®quale, fiue
quod ¢qualibus adiacet angulis,fiue quod
vni zqualium angulorum fubtenditur , &
reliqua latera reliquis lateribus zqualia,
vtrumque vtrique , & reliquum angulum
reliquo angulo xqualem habebunt.

Int duo anguli B, & C,trianguli ABC, zquales
duobus angulis E, & EFD, trianguli DEF, vter-

que vtrique, hoc eft B, ipfi E, & C, ipli EFD 3fitque
primo latus BC, quod angulis B,'& C, adiacet, lateri
EF;quod angulis E, &

A GD 'EFD, adiacet ,zquale,

s Dico reliqua quoque
latera AB, & AC,reli=

B CE F quislateribus DE,DF,

. . zqualia efle vtrumque
vtrique, hoc eft AB, ipfi DE, & AC,ipfi DF; eani«
firum , quz zqualibus angulis fubtenduntur ; reli-
quumque angulum A,equalem efle reliquoangulo D,
Probatur. Sienim latus AB, non eft aquale lateri
DE fit DE, maius 3 quo [per ? pri.] ablcindaturre~
&a linea EG, 2qualis re@zlinez AB, ducaturque
reCta GF. Quoniam igieur latera AB, BC, 2qualia
funt lateribus GE, & EF, vtrumque vtrique , & an- .
guli B,& E, zquales per hypothefim: [per 4, prilerit
angulus C, Zqualis angulo EFG, Ponitur autem an~
gulus C,@qualis angulo- EFD, Quare, & 3;%'!1“0'

- 4 - -~ . E ~
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 EEG, eidem angulo EFD, zqualis erit, pars totis
quod eft ablurdum; non eftigitur latus AB, inzquale
Lateri DE, fed 2quale . Quamobrem cum latera AB,
BC,zqualia fint lateribus DE, EF, verumgque vtrique,
& anguli conteari B,& E, zquales;[per 4.pri.Jerunt, .
& bafes AC, DF, & angulireliqui A, & D, zquales,
Quod fuit propolitum,

_Sine deinde latera A B, DE, fubtendentia zquales
angulosC, & EFD, inter fe zqualia, Dico rucfusren
Tiqua latera BC, CA, reliquis latﬂii_bus EF, FD,efle
_ Zqualia vtrumque viriq;

A D el BC, o EF, &

' ' CA,ipfi ED,reliquumqy

. ansulum A, rchiquo an

B4 CE ¥ gulo D, ¢qualé Si emm
. G aws BC,non eft gqu:le

Jateri EF, fit EF, maius, ex quo [per 3. pri.] fumatur
reGta EG, zqualis 1pfi BC, ducaturjue recta DG,
Quoniam igitur latera AB, BC, zqualia {unt lateri-
bus DE,& EG, vtrumque vtrique, & anguli contenti
B, & E, zquales per hypothefim ; [per 4 pri.]erit an=
ulus C, ¢qualis angulo EGD; Ponitur autem angu-

us C,angulo EFD,zqualis ; igitur & angulus E¢G D,
gidem angulo EFD, zqualis erit, externus interno,&
oppofito, quod eft ablurdum (per 16. pri.] eltquia
mator , Non eft ergo latus BC, lateri EF, inzquale.
Quocirca, vt prius, colligetur inftitutam ex quarta
Propof, huius Libri, Si duo igitur triangula duos .

anguolos duobus angulis, &¢, Quod erat demonftrane
\dl-lm . ' : .

- COROQOLLARIVM,

_ Sequitur ex demonfiratione huius Theorematis to-
ta ctiam triandula, quo ad arcas cflc ;z_quahai.i lNam
. 2e
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filatera AB, BC, lateribus DE, EF, zqualia funt,ve
oftenfum fuit, contincantque ex hypothefi , angulos
B.& E,xzquales: [per 4. pri.] crunt quoque tota trianm
gula inter fe zqualia,

PROPOS, 27. THEOR.18.

Siin duas rectas lineas re@a incidens linea.
alternatim angulos zquales inter fe fece-
rit; parallele erunt ihter fe ille reéte lineg.

N duas reCtas AB, CD,incidens re€ta EF, faciat
angalos alternatim AEF, EFM, inter fe zquales,
Dico lineas AB, CD, efle parallelas, Probatur. Si
enim noa funt parallelz coibunt, §i producantur ine
fibite, Si autem nune
guam cotrent parallcle
efleat, vt habetur ex dee
: finitione parallelarum,
¥ Conueniant ergo ad
partes B, & D,in pun@o G, Quoniam igitur trian-
gulum eft EGF (cum AB, & CD, continuatz fint
re@z vique ad pun@am G;) & angulus AEF, pofie
tus elt zqualis angulo EtD; erit ¢xternus angulus
AEF ,zqualis interno , & oppolito EFD ; quod eft
gblurdum, Hoc etiam inconueniens demonftrabiter, -
fi dicatur hineas AB,CD, coire ad partes A, & C;non
§gitur coibdnt ez AB,CD, Quate parallelx erunt,
Eodem prorfus modo, fi ponantur dnguli alterni
BEF,EFC. aquales, demonftrabitur lincas AB, CD,
efle parallel®t . Siigieurin duas rectas,&c. Quod
eltendendum crat,

N | PRO-

~ . .
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PROPOS. 28, THEOR. 19,
Si in duas re@as lineas recta incidens linea
externum angulum interno, & oppofito,
& ad eafdem partes, ¢qualem fecerit; Aut
- internos, & ad eaf{dem partes duobus re-
¢tis zquales; Parallele eruntincer feills
re&tz linex,

N duasreétas AB, GD), re&a incidens EG, faciag
primo exterpum angulpm EFB, zqualem anguloa.
inrerno, & oppofitoy & ad caldem partes FGD, Die
co reias AB; GD efle parallelas, Probatwr. Quo~ -
niam caim angulo EFB,zqualis
poanitur gagulus FG D; & eidem
angulo EFB.[per 15.pri.] zqua-
lis e} angulus AFG; erunt (&;r
1. prons.] anguli alterni ARG,
FGD, zquales . Quare lince

AB,GD,[per 27.pri.] paralicig erunt,

Drinde (i faciat recta EG, angulos jaternos , & ad
cafdem partes, nempe BFG, FGD, duobus retis
xquales, Dico rurfus, rectas AB; GD, efle parallelas,

Probatur . Quoniam enim anguli BFG, DGF, dao-
* busreltis zquales panungur ; funt autem , & anguli
BEG, AFG, [per13.pri.]ducbus retis @qualesierunt
duo anguli AFG, BFG, duobus sngulis BFG5 DGF,
aquales 3 ablatougitur communi angulo BFs, rema-
nebaat dug anguls ajeerni AFG, DG Fpacer 1 gqua=
les. Quare(per 27,primi] parallele erune rectz AB,
GD; §. iguurin duas re&as rea incidens, ¢, Quod
erat oftendendum, ‘ S

SCHO-
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. SCHOLIVM.

Sque adbuc pronungiatum 13, a principiorum

numero reicczmus, Verumquia fequens Propof,
29. cum aiy multis illiita innititur , e fine eius dua
Séulio demonfirar: mequeat, opere pretmm erit illud hoc
Yoco-demonfirare, vk in expofitione ditki axiomatis pols
bicit. fumus .

* Quid vero demonfiratio 13, . theorematis : depemlet

@ nonnullis alys theovematibus a Proclo , & alsys ad=
duilis, bonum erit 1pfa in medium: aﬁerre relinguens
dotamen breuitaris gratia demonfirationes , que vie
devi _pofjunt apud Clauium , qui exa&zﬂ;mé port z8,_
:Propoj' pmm lzlm banc materzam proponic, -~ -

T H E O R E MA.
Sz ab vno punélo dus refle Hnea angulum fa-
. cientes infinite producantur , ipfarum diffan-
i Sinomnem /z'mmm magnjtudinemn excedet,

TH E ORE M A 2
‘Si duarum parallelarum reClarum linearum al-
- teram feces quadam re€ia linea rehquam‘
. quoquc productam [ecabit.

 THEOREMA 3 p
Sz ad veflam lincam dua gerpendiculares velte

linee erigantur inter fe aquales guarumexs

"~ trema punila per lincam reclam conivngans
* gur ,effigies bac vela com 'utraque perpendis,
cu]arz angulum rc&‘um. - R

L - Demon=
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Emonfirationes iflorum Theerematum ommitcuna
tur breuitais gratia; cum videri poffint dpud cim
tatim Clauinm s hoc loco . 'Pro nunc vero vti demone:
Jtrasa habeantur -

'THEOREMA 4. & AXIOMA 13, °

Siin duasreflaslineas ve€la incidens linea inter
nos, ad eafdemque partes angulos duobus reélis
minores faciat,dus ille veéle linex in infinitum

" produéle fibi musso incident ad e as partes, vbi
 Junt anguli duobus rectis minores .

Oc eff axioma 13. quod taliter demonfiratur . Rea

é¢a incidens AB,in rveftas AC, BD, faciat in-
ternos, & ad eafdem partes angulos ABD, BAC , duo=
-bus reftis minores . Dico 1eétas AC, BD, adpartes
C, D,produltas coire, Pro-

batur . Sitenim primum al-
R\EM ' ter angulorum, nempe ABD,
Gl N reltus, O alter BAC,acutus.

Sampto in relta AC,quolibet
punilo E, {per 12. pri.] du=
H L O catar ex o ad ream AB,
e perpendicularis EF, & relie
AF, equalis accipiatur FG,
. & GH, aqualis ipfi AG, "
B ) HI, 1pfi AH, ita vt AG » ip=.
R fius AF, & AH ipfins 4G,
I : &~ Alipfius AH , dupla fit.
o Et quoniam (i ré€le AF; ab-
Scindantur continué aquales refte ex AB, eliqua tan-
dem pars vitrd B, punttum cadet , quod finita vetia
HB, per comtinuam ablationem vrins, ciufdemgue
o D quan-
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guantitatis abfumasur tandem , quandoguidens linca
AF,ita multiplicari potefl, vt tandem aliquando finie
tam lincam AB, fuperet . 1d quod Euclides frequenter
affumit in libro 5, & alifs fequencibus 3 vbi datis dua-
- bus magnitudintbus inaqualibus proportionem inter fe
babentibus inbes plerumque minorem ita multiplicari,
donec maiorem (uperet, Fit vi multo magis, (i ipfs
oAE, aqualis abfcindatur FG , & toti deinde AG , nen
autem foli AF, aqualis auferatur GH, Item toti AH,
non autem foli AF,vel AG, #qualis dematur HI, & fic
deinceps, cadet tandem pars aliqua vitra puniium B,
Statuatur ergo punitum 1, terminans tersiam duplam
in dato exemplo exificre vitra puncium B, Accipiatur
quoque in recta AC,vella EK,ipfi AE , & KL , ipfs
AK & LC, ipfi AL, #qualis, ita vt tos fint partes in
rella AC, quot f[unt in refia wa l; ducanturqus retle
KG; LH\C!, producantarque vna cum EF,vt EM, KN,
L0, ipfis EF, KG, LH, fiant #quales , actandem reite
iungantur MK, NL,OC, Itaque quoniam duo latera
KE,& EM,trianguli KE 24y duobus lateribus AE,EF,
trianguli AEF, per conSiruiZionem virumque verique
Junt aqualia, angulofque [per 15, pri.3 continent ad
werticem aquales., erit & bafis MK, [perq. pri.] baft
AF, I angulus M, angulo F, #qualis . Eft autem &
FG,eidem AF, equalis, & angulas Fyrelius per cone
Rrultionem. Igitur & MK, FG,[per 1,pton.] 2quales
erunt inger [, & angulus M; quogue rel¥us . Quare
cum ad FM, excitata fint due perpendiculares «quales
FG,&r MK, erit per antecedens theorema angulus G,
reflus. Rurfus quia duo latera LK,K'N, triavguli
LK N duobns lateribus AK,KG triangult AKG,equs~
U1 [unt ex couftrulione,angulofque [ per 15.pr: Jcoma
pPrebendunt aquales ad verticem K; [per 4.pn1.] erit &
bafis NL,bafi AG, & angulus N, angulo G, aqualis.
Eft autem O GH, ex confirultione cidews AG, g‘qudl“;
ans
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& angulus G, rellus , vt proximé demonSiratum eft:
igieur & NL,GHy[pee 1.pron.] nter ¢ aquales erunt,
& angulus N, quoguerelius. Quo circa per prate-
dens theorema eric cciam anguins A,relus, Eadem ra-
tione oftendemus angulum i, efferetium , atque tea de-
inceps » fi plures effent parses re€le AB, Eff autem &
angulus B, per bypotbefim reCius : igitur recta i€, BD,
Cper 28.pri,] parauela funt ,ac propeerea per fecun=
dum theorema BD ; produélareliam AC, [ecabit fu=
pra puntum C, arque adeo inpunito itlo fectionis rew
éta AC,BD, coibune , Quod erat demonsirandum
Si autem neuver angulorum ABD, BAC, refdus fit,
at quidens ABD, acusus, T BAC, vel acusus etiam,
\-A YA »el obtufus . Quia igitur
H F duo anguli AB D, BAC,
\C duobus relis ponuntur mi-
w7 : nores; funt autem { per
13.p1) Jduo anguli A B D,
E/B G DDBE, auobus "rgcélis 2qua-
les ; erunt biduo illis duobus matoves; ablatacrgo
communi ABDymaior erit veliquus DBEreliquo BAC,
Conflituatur in 4, [per 23.pri.]ad refiam AB, augu=
Ius 8.4F, angulo DBE, aqualis , cadcigue relfa AF,
[uprareltam AC, cum AF , matorem angulnm cum
AB, continear, quim AC. Quia igitut exrernus an-
gulus DBE , interno BAF, ex eadem parte oppofito
aqualis e5t;[per 18.pri.] erunt re@e AF, BD, inter fe
parallele . Demistatur quogue ex A, ad BD, [per 12+
pri.) perpendicularis AG, queex Coroll 3.prop.17.hu=
tus Libri ad partcs acutt anguli ABD, cadet : eritque
angulus GdF,veclus . Namfi acusus-effe dicatur ef>
ficiesrelta AG, mreias AF, BD, incidens anguinus.
AG Dy reSium, & G AL, acubum; ac proiRde,vé proxte
meé demonsivawimus, recte ak, B, ad parses FxXT Dy
sandem produtia coibune . Quod ¢/t abjuraum; oftenfe
) D 2 enim

A ”
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eriem [unt parallele . Si autem angulus GAF , dicatur
obtufus erit G A H, acutus ; quare ex proximeé de-
monfiratis coibunt reéta AF, BD, ad partes H, < By’
produtie, quod eft abfurdum, ciim parallele fint ofien<
Je. Noneftergo angulus GAF, acutus, aut obtufus:
Igitur refius , ac proinde eiuspars acutus , Quoniam
igienr refla AG, in reflas AC, BD, incidens facit an-
gulum G, reum, & GAC, acutum , concurrent retia
AC, BD, ad partes C, & D, vt proximé demonfira~
wimus . Siigitur relta AB, invetfas AC,BD , wnci=
dens faciat duos angulos minores duobus rectis, quo=
vum nester reins,fit ipfe veflie produfie tandem coie
bunt ad illas partes, ad quas funt angult duobus reétis:
minores . Quod evat oflendendum . Quod fi quando ac-
cidat, vellam AC, exifiere inter AB, AG , claré cone
Jlac reftas AC, BD. coire,qued tunc AC, bafim BG,
trianguls BAG, fecaret . Quibus pofitis ad feriem pro-
pofitionis Euclidis reuertamur., -

. PROPOS. 29. THEOR. 20.

In parallelas rectas lineas re&ta incidens li-
nea ; Et alternatim angulos inter fe 2qua-
les efficit ; & externum interno , & oppo-

- fito, & ad ealdem partes zqualem; & in-
ternos, & ad eafdem partes, duobusre-’
¢tis equales facit. :

l N parallelas AB, CD, incidat reta EG . Dico

| primd, angulos alternos AFG, FGD, inter fe

effe zquales, Probatur, Si enim non funt &quales

fit alter, nempe AFG, maior . Quoniam igitur an=

gulus AFG,maior cit angulo FG D, fi addatur coma

munisaogulus BEG, (per 4. pron.] erunt d‘gffg"t
. —‘—_. .
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BFG, maiores duobus BFG, FGD; At duo AFG,
BFG, [per 13.pron.]{unt zquales duobus re&is : igi-
tur duoBFG, FGD, duobus retis minores erunt,
Quare cum fint interni, & ad ealdem parees B,& D,
[per 13. pron.] coibunt hnex AB, CD, ad cas partes;
quod eft abfurdum ,cum ponantur efle parallelz,
Nen igitur angualus AFG, maior ¢ft angulo FGD;fed
_ neque minor, Eadem enim
E  ratione oftenderetur, re&is

A P coire ad partes A,& C; Igitur

; zquales erunt anguli alterni

) Z AFG, FGD. Eademqueeft
C G D ratiodeangulisalternis BFG,
FGC,

Dico fecundod, anfu!um externum EFB, zqualem
efleinterno, & ad caldem partes oppofito FGD, Pro-
batur. Quoniam enim angulo DGF, zqualiseft ane
gulusalternus AFG, vt oftenfum elt; & eidem AFG,
Tper 15. pri.] zqualis eft angulus EFB; erunt anguli
EFB, DGF, [per 1. pros.] inter {e xquales . Eodem
modo demonltrabitur angulum EFA, 2qualem efle
angulo FGC,

Dico tertio, angulos internos, & ad ea{dem partes
BFG, FGD, zquales efle duobus rectis . Prob. Quo«
niam enim oftenfum fuit, angulum externum EFB,
. zqualem efle angulo interno,& oppofito FG D; fi ad-

datur communis BFG, [per 2.pron.] erunt duo EFB,
BFG, zquales duabus BFG, FGD: Sed duo EFB,
BFG, [per13.pr2.]{unt @quales duabus rectis; igitur
& duo anguli BFG, FGD duocbus reétis. zquales
erunt, Eodem modo anguli AFG,FGC, eruntduc-
bus retis 2quales. In parallelasergo rectas lincas re-
€ta incidens linea, & alternatim, &c, Quod erat de-
-monftrandum , o .-

. .- . ’ P

D'y Co-
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COROLLARIVM,
Ex hac Propol, fequitar, quod fiin parallelograme-
mo vnus angalus fit re&us , etiam reliqui re&i fune,

- D Cum enim Jinez oppofitz in paralie«
IR logrammo fint parallelz, ve BD, CE,
’ & inipfas incidat rccta BC, [perao,

L pri.] erune duo angulr DBC, ECB
G E zquales duobusrectis;fed vnus,,nemp;

DBC,fupponirur rectussigicur & ECB,
reQuserit, Rurfusquiain parallelas BC, DE, inci-
ditreCta BD, [per 29 pri ] erunt duoanggli interni
CBD,BDE, ducbus retis zquales;fed B,fupponitur
reQus igitur & D,reCtus erit ; quod idem demonftsa«

bitur de angulo E, ergo, &c.

PROPOS. 30. THEOR. 21
Qué cidem reéte linee parallele, & inter fe
funt parallele.

J Intre@tz AB, CD, eidem re@z EF, parallele;
Dico, & ipfas AB,CD, efle paralielas. Probatur,
Quoniam enim omnes hz lineg in eodem ponuntur
A H B cfleplano, (ham in propol. 9.
vndecimi agiear de lineis in
E p diverfis plams) duQa recta
gGﬁfccab": omnes in pxlé-
is H, I, G, Quiaigitur AB,
¢ € D ponitur pa'ra!%aipﬁ EF[per
19.pri.] erit angulus AHI zqualisarigulo HIF. Rur«
fus quig CD, ponitur parallela ipft EF, erit angulus
externus HIF,[per 39, pri.] zqualis interno, & oppo=
110 IGD. Quare anguli AHL, IGD, [per 1. pron.}
quoque inwr e zqualeserunt, Cum igitur fint ale

! - ~ ternl;

[
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terni ;[per 29.pri.] erune reGtz AB, CD, parallelz
inter fe. Quzigitur cidem re@x linex, &c, Quod
etat oftendendum,

PROPOS. 31. PROBL. ro.
A data pun@o, datz recta lince parallelam
" refamlineamducere.

Ducaturex C, ad AB, linea CD, vtcumgue fae
¢iens angulum quemcung; C D A
cui ad C; fper 23.pri.) 2zqualis con-
ftitwatorangulus D CE. Dicore-
&am EC, extenfam quantumlibet
parallelam efle 1pfi AB. Probatar.
Cum emm angali alterni CDA,

. DCE,zquales fint,per conftru@io-

nem; [per 27, pri.] erunt re&tz AB, CE, parallelz,

A datoigitur punéto datz re&z lineg &c. Quod fa-

ciendum crat . ‘ !

‘PROPOS. 32. THEOR. 22.
Cuiufcunque trianguli vno latere producto:
‘Externus angulus duobus internis, & op-
pofitis eft gqualis. Ettrianguli tres inter-
nianguli duobus rectis funt zquales.

EX pun&o C, ducenda fit linea parailclaipﬁ AR,

C

)

A R N triangulo ABC, producatur la-

tus BC,ad D, Dicoprimé , an-
, gulum externum ACD, zqualem efle
duebus internis, & oppofitis fimul A,

& B, Probatur, [per3t.pri] Duca-
tur enim ¢x C, linea. CE, parallela rectz AB. Quo-
e o D 4 niam
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niamigiturrecta AC,incidit inparallelas AB, CE;
[per 29.pri.Jerunt anguli alterni, A, & ACE, zquae
les, Rurfus quiare¢ta BD, inciditin paralielas AB,
CE;[per 29. pri,Jerit angulus externus ECD,zquax
lisinterno , & oppofito B; Additis igicur zqualibus
ACE, & A,[per 1.pro.] fiet tortns ACD,(qui ex duoe
bus DCE, ACE, componitur)duobus A,& B,fimul;
zqualis, Quod fuit propofitum . :

Dico fecundo,tresangulos internos eiufdem triane
guli A,B, & ACB, duobus efle retis zquales, Cuml
enim externus angulus ACD,vt often{um fuit,gqua.-
lis fit duobusinternis A, & B; fi dddatur communis
ACB, [per 2. pron,] epuhit duo anguli ACD, ACB,
zquales tribus A,'B, & ACB: fed duo ACD, ACB,
[per 13. pri.]zquales {unt duobus retis: igitur,& tres
interni A,B,ACB, duobus erunt rectis zquales, Qua~
recuivfcunque trianguli, &c. Quod crat demone
ftrandum , - .

. COROLLARIVM 1. :

Ex hac Propo.32. colligitur, tres angulos cuiuslibet
trianguli imul fumptos zquales efle tribus angalis cu-
fufcunque alterius trianguli fimul fumptis .- Quia
omaes {unt xquales duobus reGtis, Vade (i duoan=.
guli voius trianguli fuerint zquales duobus angulis
alteriustrianguli, erit & reliquosillius, reliquo huius
zqualis, zquiangulaque crunt ipfa triangula., -

"COROLLARIVM 2 .

. Conftat, etiam in omui triangulo ifofcele,cuiys ane
gulus i lateribus zqualibus comprehenfus rectus fire-
1it, quemlibet reliquorum cffe femire@um ., Nam fi
reliqui duo fimul conficiunt voum rectum, [ per 32.
FriJcum omncs tres fint zquales daobus rectis,& ter-
. tiusille ponatur rectus, cum [per 5. primi.} reli

R . qu

>
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qui duo fint gquales , erit quilibet earum femirectug]
Si vero angulus fuerit obtulus, reliqui duo anguli
gquales, femireCto minores erunt, & & contra, fi eriv
#cucus. o

. COROLLARIVM 3/
Pariter peripicuum eft in triangulo zquilatero,
quemuis angulum efle duas tertias partes vnius re@h
vel tertiam partem duorum reGtorum ; nam duo an=
gali.recti diuifi intres angalos faciont duas tertias
partes vaius recti.

PROPOS. 33. THEOR. 23.
Re&z linez, qua zquales , & parallelas li
- neasad eafdem partes coniungunt; & ipfe

zquales, & parallelz funt.

2 Intre&zlineg AD), BC, 2quales, & parallelz, ip=
fas autem conlungant ad eafdem partes reCt¢ AB,
DC. Dicoipfas AB, DC, zquales quoque efle, &
parallelas, Probatur, Ducatur enim rea BD,Quo~
niamigitur BD, inciditin parallelas AD, BC; [ger
e so.pri.Jeruntanguli alterniADB,

‘ 2 DBC, inter lezquales . Quare

. Z cum duo latera AD, DB, trian-

: uli A D B,2qualia fint duobus

B Q {areribus, CB,EDjrianguli CBD,

. ytrymque vtrique ; & anguli quo-

que a di&tis lateribus inclufi ¢quales;[per 4 pri.Jerunt: -

bafes AB, DC, zquales, & angulus ABD, angulo

BDC,; zqualis, Cum igitar h. anguli fint alterni 10«

ter retas AB, DC; [per.27. pri.Jerunt AB, DC, pa-

rallelz & Probatum autem iam fuit eafdem efle zqua~

les. Re@ ergo linez, qua zquales, parallelas, &¢,
Quodsrat demontsandurn, PROA -
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- PROPOS. 34. THEOR. 24.

Parallelogrammorum fpatiorum  qualia

" {untinter fe, qua ex aduerfo & latera, &
angulisatque illa bifariam fecat diameter.

SIt parallelngrammum ABCD, quale definivimus
definitrone 25. Dico latera oppofita AB,DC,nec
non etiam A D, BC, inter feeflc zqualia . Item angue
los oppofitos B,D, & A,C, efle inter fe zquales: De=
nique du@a dramerro BD,parallelogrammum spfum
bifartam'fecari Prcbatur, Cum enim AD,BC, fint
paralielz,[per 29. pri.] erunt anguh alterni ADB,
CA DBC, zquales, Rurlusquia AB,
v DC, {unt parallelz ;[per 29.pri.]
~erunt & angult alierni BDC,
DBA, zquales. Itaque cum ane
guli CDB,DBC,trianguli CDB,
zquales fint duobus angulis AB
D, BDA, trianguli DAB, vterque vtrique ¢ & latus
BD, di&tisanguhs adiacens, commune verique trians
gulo; {per 25.pri.erit re€ta A D,zqualis oppofitz ree
&z BC , & reGta AB, oppofitz re@z DC, quodeft
primum, Ent rurlus eadem de caufa angulus'A, an=
guloC, zqualis. Et quia fi qualibus angulis ADB,
DBC, addantur zquales anguii ABD, BDC, [per a.
pron.] toti quoque anguli ADC, ABC, ient 2quales:
_ vnde coftat fecundum,angulos oppofitoscfle @quales
Quontam vero duo Jatera AD, DB, trianguli ADB,
gqualia funt duobus lateribus CB,BD,trianguli CBD
vtrumque vtrigue, & angaius ADB , zqualis angulo
CBD, vt oftentum elt ; erunt triangula DAB, DCB,
#qualia, id--que parallelogrammum ABCD, divie:
fum etit bifasiam- & diamewio BD, quod “ni?ulic:)cq
o . .

.

[}
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fuit propofitum . Parallelogrammorum igitur [pae’
tiorum zqualia funt inter (¢ ,&c. Quod oftendendum’
erat .

+

PROPOS. 35. THEOR. 25. |
Parallelogramma fuper eadem bafi, & in
eifdem parallelis conftituta , inter fe funt
zqualia.

} Nter duas parallelas AB, CD, fuper bafi CD, exte
© (tant duo parallelogramma CDEA, CDBF, (di<
cuntur antem parallelogramma in cildemefle parale
lelis, quando dua latesa oppofita partes funt paralle=
larum, vt in exemplo propofito cernitur . Dico ipfa
A parallelogramma inter fe
f: cfle 2qualia, nonquo ad:
angulos, & laters, fed quo
Vi ad aream,fev capacitatems
C D ‘ Probatur , Quoniam igi=
' tar in paraliclogrammo
CDEA, rects AE, Cper 34 pri.] zqualis cft reGa
CD, oppofitz, & cidem 06, zqualis eft oppofita FB,
io parallelogrammo CDFB; (per 1. pron.] erunt AE,
FB, inter fe 2quales ; fi communis addatur EF, {per
2.pron,Yerit tota AF, toti EB, zqualis; nec non etiam
angulus BED, ['per 29, pri.] gquahiseftinterno, &
pofito FAC; eft autem AC, [ém- 34.pri] ipli ED,
zqualss | Quare triangalum BED, tnangulo FAG,
[per 4.br2.] zquale erit; ablato ergo communi triane
gulo EGF,[per 3,pro.] remanebit trapeziom ACGE,
trapezio FGBD), 2quale: Quocirca addito communt
triangalo CDG, fiet totum parallelogrammum CD
EA, toti paraliclogrammo CDBF, aquale, Paralles .
logrammg igituc ﬁlpcr cadeq bali, &0 Flfdmll’l."’
: . fale
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gallelis conftituta, inter fe funt zqualia’, Quod erat
oltendendam . ’

PROPOS. 36. THEOR. 26.
Parallelogramma fuper zqualibus bafibus,
- &in eifdem parallelis conftituta , inter fe
funt 2qualia.
€ Int duo parallelogramma ACEH, GFDB; fuper
) zquales bales CE, FD, & inter ealdem parallelag
AB,CD. Dicoea efle zqualia, Probatur, Conm-
&antur enim extrema reGarum CE, GB, ad eafdem
partes lineis rectis CG, EB , Quoniam igitur reta.
. CE, zqualis ponitur reGtz FD, & eidem FD, [per3q.
pri Jzqualiselt GB, in parallelogrammo GFDB,
oppofita;[per 1.pron.Jerunt CE, GB, @quales inter
‘ HG fe:funt autem & parallele per
» “\ hypothefim. Quare & CG,
EB, ipfas coniungentes, [per
Py 33 pri] parallelz erunt , &
c  ® F D ¥quales; ideoque CEBG,pas
S rallelogrammum erit. ltaque
cum patajlelogramma ACEH, GCEB, fint inter
caldem paraliclas , & fuper eandembafim CE; [per
35.pri] erit parallelogrammum ACEH, parallelo-
grammo GCEB, ¢quale. Rurfusquia parallelogram~.
ma GULEB, GEDB, funtinter ealdem paralielas, &
{uper eandem bafim GB;{per 3¢.pri.] erit quoque pa=
ralielogrammum GEDB , eidem parallelogrammo.
GCEB,2quale, Quare, & parallelogramma ACEH,
GFDB, [ per 1.pron.]inter fe qualia erunt, Parala
Jelogramma igicur {uper zqualibus bafibus , & in eif-
dem parallelis conttituta, &c. Quod oftendendum

crat, - T o
s PRO-
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PROPOS. 37. THEOR. 27.
Triangulg fuper eadem bafi conftituta, & in
eifdem parallelis,inter fe funt zqualia.

Nter parallelas AB, CD, & faper bafim €D, fint
conftituta, duo triangula ACD, BCD, (dicitur
autem triangulum inter duasetie parallell’as con{hitux
- tum,quando bafiseit pars

A L) B vniug, & angulus oppow
fitus alteram attingit.)
” Dico ca triangula cffe

C D xqualia. Probatur,. Per
: D,emm[éper 31.pri.] dus
catur DF, parallela reGtz AC, & CE, pa-allela 1pfi

DB. Erunt igitur [per 35.pri] parallelogramma
ACDF, ECDB, zqualia; funt enim luper eandem bae
fim CD, & inter cafdem parallelas AB, CD. Sed how
rum parallelogrammorum dimidia funt triangula
ACD, BCD;lper 34. primi.]quod AD,BC, diame=
tri bifariam fecent parallelogramma ACDF, ECDB;
Igitar & triangula ACD, CDB,[per 7,pron.] gqualia
erunt, Triangulaigitar fuper eadem bafi, &c.Quod
erat demonftrandum, -

~ PROPOS. 38. PROBL. 28. _
Triangula {uper ®qualibus bafibus conBi-

tuta, & in eifdem parallelis, inter fe (Uit
¢ &qualia. -‘

. ]:Nter parallelas AB,CD,& fuber zqualesbales CE,‘
- B FD, fint conftituca tnangula ACk, BFD. Dico
bpla eflc zqaalia ¢ Probatur., Ducaturcaimex Cilie
: . Bz . uca
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nea CG, parallela ipfi FB, deinde a pun®o G,ad
pun&um E,ducatur linea GE. Quoniam vero CG,
y n FB, funt latera oppofita in pae
rallelogrammo GCFB;[per 34,
primi] erunt inter {e zqualia;
rurfus bafes CE, & FD, fuppo-
& E F D paotur 2quales s nec non etiam _
S angulus B¥ D, [per 29, primi]
®qualis eft interno, & oppofito GCE : iam habemus
duotriangnla BrD, GCE, quz habent duo larera
BFE, FD, duobus later.bus GC, CE, zqualia alterum
alteri, & angulos dictis lateribus comprehen(os zqua-
Jes ; Quare ita duo triangula [per 4. pri.Jerant gquas
Jia. Sed etiam triangulum ACE, zquale eft eidem
triangalo GCE, (quia funt fuper cadem bafi ,& in
‘eildem parallelis)ergo etiameriangula ACE,& BFD,
[per 1. pron.]eruncinter {e zqualia. Triangula igi-
tur {uper gqualibus bafibus,& in eifdem parallelis &c.
Quod fust propofitum,

PROPOS. 39. THEOR. 29.
Triangula aqualia fuper eadem bafi, & ad
~ cafdem partes conflituta in eifdem funt.

parallelis . :

dem bafim BC, & ad ealdem partes. Dico ipfa

" cflcinter cafldem paralielas con-

. ftituta , hoceft re€tam du&tam

a pun&to A,ad punttum Dypa-

rallelam efleipli BC Probatur,

. G Sien mpon cl,{per 31.pri.Jdu-

catur ex A, parallelaipfi BC,que vel cadet tupra AD,

- velintea o« Cadat primum fupes , & fic AE, cocatque
. * cum

Slnt duo triangula 2qualia ABC, DBC, fuper ean=
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cum BD, protraGta in E ,ducaturque re¢ta EC, Quo4
piami coim parallelz ponuhtur AE, BC, [per 37.pri]
erit triangslo BAC, ®quale triangulum B E C; Ett
autem per (uppofijtionem cidem trianguio B A C,
zquale triangulum BDC, Iguur{per £ pren.] erunt
triangula BEC, BDC, inter fe ®qualia ; quod eit ime

" poflibile, quia BDC, eft pars, BEC, vero cft totum,
Si vero parallela cadit infra AD, vt in data Aiguraelt:
alia AE, facile erit eildem rauonibus demonftrare.
aliud abfurdum, nempe triangulum BEC | zquale.
efle criangulo BDC, quod eit impollibile com voum
fit pars, & aliud torum, Erit igiur AD, parallels ipfi
BC. Quaretriangala zqualia {uper eadem bafi ,&cq'
Quod crat oltendendum '

". PROPOS. g0. THEOR. 3o0.

Triangula zqualia fuper zqualibus bafibus;
& ad eafdem partes conftituta, in eifdem,
funt parallelis., |

Slnt Jduotriangula BAD, GFC, {uper aquales baa
{es BD,GC, (quz in eademreta linea collocenw
tur)& ad eafdem partes conttituta, Dico ea cflcin
cifdem parallelss, hoc et seGamcx A, ad F, du@am
parallefam efle reélz

B C. Probatur, St

: emm non eft,piraile~
la du@®a i B Cy
ex A, cadet vel fupra.
G C AF,vel intra, Cadac:
: -' . p:-vrum fupra , coe
satque cum CF, produ®a in E, & ducatorrect EG.
Quaonmiam igitur paralicle iune AF, BL, [per 3o pre )
exis trogulum GEC, equale ranguiv BAL; pos

' _ niug

I s .
ot
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nitur autem, & triangalum GFC , zquale triangulo
BAD: Igitur triangula GEC, GFC, [per 1.pron,}
erunt zqualia inter fe, pars, & totun . Quod elt ab-
furdum. Quod fi vero parallela ducta per A, cadat
infra AF, qualiselt denuo alia AE, ducaturalia reGa
GE, erunt eadem pror{us argumentatione triangula
GFC, GEC, zqualia, totum , & pars. Quod elt aba
furdum; Eftigicur AF, parallela ipfi BC;quare triane
gulazqualia fuper 2qualibus bafibus, &c, Quod erat
demonitrandum .

£ .

PROPOS. 41. PROBL. 31.
8i'parallelogrammum cum triangulo ean<
~ dem bafim habuerit , in eifdemque fuerit

parallelis;duplum erit parallelogrammum”
. 1pfius trianguli. ' o
thgr paralletas AB, CD, & fuper baﬁm CD, con-
ftituantur parallelogrammum ACDE & triangu-

Jum CBD. Dico paraliclogtammum ACD E, du~
pluin efle trianguli CBD . Probatur | Du&a ¢nim-

PR diametro CE, in parallelo~
?A, L B grammo ACDL,[per 34.pri
r. - erunt ACE, ECD, ®quahas
- quare parallelogtammum AC
QD DE, duplum erit trianguli

ECD: fcdltnéngull)um E.(%D,
"per27. pri.1 zquale elt triangulo C , cum fint
%ﬁpe?zagcm]ba:ﬂ , &in efdem parallelis: s Quare &
triangah CBD, [per 6. pron.] duplum erit parallelo-
grammumy ACDE, Quapropter fi paraliclograme
mam cum trisngulo , &c. Quod crat demonttran~y.
dum * ' ' Y ’
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"‘pR OPOS¢ 42. -PR’OBL 11.
Dato triangulo -zquale parallelogrammum!
conftituére in dato angulo reétilineo.
. Lail ,
R ¢;v-..n!.l. . P .
Atum triangulum fit BCD,& datus angulus Re=
D Qilineas A oportet igitur: conftiuere paraltice
logrammum’ zquile trizogulo: BCD, habens angun
lum gqualem angulo A, Diuidatur vnum latus trian-
* guli, nempe CD, [per 1o, pri.] bifariam in ¥, & fiat
angulus GED, [por 23.prs.]qualls angulo A, pro vt
; J ° hbethoceltfiue angulus GED,
" wvergatad partes D, fiue ad par-
tes C, pro vt- magrs videbitor
fa  expedire.” Ducatur item per B,
{per 31.prijre@ze CD, paralles
- ~ la BEyquz fecet FG, in G;Rure
fus per D, vel C, ducatuor 1pft FG, [per 31, pri.) pae
rallela DE,occurrens re@z BG,productz in E;Erit-
quein angulo. :.GFD, qui dato angulo rectilineo A,
faGtus cft 2quadin, conflicutum parallelogrammum’
GFDE.Quod ditarfle 2quatettiangulo CBD. Pro-: .
batur. Ducaturenimreéta BF, Quoniam. vero pa=
railelogrammum GFDE, [per 41.pri.] duplum eft
tnianguli DBE, S triangulom Bél).dﬁ plum eft eiuf-
demicriangali DBE, (per 38.pri,] quod fint {upee
z,quahbu‘_sba(fbus, &in cifdem pagallelis’; Erunt pa~
fallclogr:mmumm‘GFLE; & triangulamBCD,[per 6.
pron.] zqualia inter fe, Cum igitvt -dngulus GED,
factus fic zgualisangulo A, conltat propofitum. Quo
circe datoirjangelaxqaile. paraiielogramewm cons
ﬁmuimusiaﬁgd agulo re&ilined . Qued- erat fae
Cicndum-., “ G F S o .
S vl Y Qu T

o 3 ) of ' “PRO- »
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PROPOS. 43  THEOR. 3a.

In omni parallelogrammo , complementa
eorum,, quacitca diametrum funt paral-
lelogrammorum, inter fe funt zqualia.

I N pnraﬂélogmm ABCD\fint circa diametium
- AC, pasaliclogramma AEFG, CHEI,& comple-
| . . aymenta GFID, EBHF,

: RN 7" B,vt in 36, definitione di-

' N ximus. Dico comple-
‘G L menta hzc inter feafle
b . "

gqualia. Probacur.Cum
enim triangula ABC, .,

, CDA ,[per 34. primi.]
zqualia fint; Ieemque triznguls AEF, FGA;s fi hzc
ab itlis demantuc, [per 3, pron.] remanebunt trapee
aia EFCB, GFCD, zquaha : funtautem & [per 34.
pri.Jtriangula FIC, FHC, aqualia: quare fi detra-
bantur ex trapezijs, {per 3 .pron.] remancbunt xqua~
lia complementa EFHB, GFID. Inomni igitur pa=

. rallelogrammo complementz , &c. Quod oltenden~
dumerat o . » .

PROPOS. 44. PROBL. 12.
Ad datum re@am lineam, dato triangulo
.~ zquale parallelogrammum  applicare in
- datoangulo reilineo.

D Atarefta lineafit A, detom triangulum B, &
datus:angylus re@ilineas C. - Oportet igitur
conftituere parallelogrammum aquale triangulo B,
angnlum habens zqualem angulo C, & yaum laws
- ’ EQUa-
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zquale reGz A, Coaftitvatur triangulo B, [per 43,
pri.] xquale parallelogrammum DEFG, habens ane
: gulom EFG, age

. A . . ﬁ. "“E. .o I
N - 7 gulo C, aquaiem,
producaturque G
&.‘.‘jc (HE, ad H, vt FH,
KM L

fic zqualis reGaz
A; &per H, (per
" T 31.primi] ducacug
HI, parallela ipfi FE, occurrensipfi DE, produ@tz in
1. Extendatur deinde ex.Iper F, diameter IF, occure
rens re¢tz DG, proda&z in K ;& [per 31 pri.Jpet K,
ducatar KL, parallela ipli GH, fecans IH, protra=
€tam iniL, producaturque EF, ad Ms Dico partalle«
logrammum LMFH, efieid, quod quzriter, Habet
enim latus FH, zquale datz re@z A, & angulum
HFM, angulo dato C, zqualem, cum angulus HFM,
[per 14.pri;j zqualis fitangulo EtG, (funt enimad
verticem) & angulus EFG ,fa&us eit zquakis angulo
C; Denique parallelogrammum LMHA , zqualeeft
triangulo B,{per ?3. i.]cum zquale fit complemen=
t6 DEFG, guod taitum eft aquale triangulo B, Ad
datam igitur re€tam lineam dto triangulo, &c. Quod
cratJaciendam, o ‘ ,

PROPOS. 45. PROBL. 13.
Ad datam re@am lincam, dato reétilineo

zquale parallelogrammum conftituere in
- dato angulo rectilineo.

Vamuis Euclides proponat hot problems abfo«

luté non aiitingendv nos ad certam aliquam

rectam hneam dacdin y v in przeedenti propol. ¢4.

fecerat ; tAmen faik in (prucntibus fr quenter viuce
b E = patur

N



68 EVCLIDIS .
patur indata recta linea, placuitipfum proponere
voacumdataretalinea, Sitergo re@a data EF;re
: : &ilineum ABC, &

| E X Mjatus ansui
A\ guius L.
: § gB kkw Oportet igiur ad
¥ —- F (‘;" j 4 datam rectam EF,

. . confti‘uere paralle=
A * 'logrammum zqua-
Te reitilineo ABC, quod habeat angulum , zqualem
angulo D, Refolut. retilinevm in triangula A,B,8
€. Deinde triangulo A, [per 44.pri.]¢quale paralle=
logrammum conftituatur E » duper rectam EF,
habensangulum F,angulo D, equalem. Item fuper,
re¢tam HG, parallelogtammem GHIK, zquale
triangulo B,habensangalom G,2qualem angulo D.
Item fuper rectam IK, parallelogrammum IK L M,
zquale rtriangulo C, habeas angulum K, zqualem
angulo D:& fic deinceps procedatnr fi plura fuerint
triangla in dato rettilineo: faGtumque erit, quod-iu-
betur, Nam tria paralielogramma coaftruéta , quz
- quidem gqualia funt rectilineo dato ABC,conficiunt,
totum vaum parallelogrammum ; quod fic demon-
fteatur . Duo anguli ERG, HGK, (per 1.pros.]inter
fe [unt 2zquales, cam vterque fit zc}:alis angulg Dz
addito igitur communi angulo FGH, erunt duo ane
guli EFG,FGH,qui [per 1 9. pri.] duobus re&‘i‘:_fqul- -
ualent,{ per 2. pron.] zquale duobus angulis HGK,
FGH; ideoque hi anguli duobus etiam retis xquales
erunt: c;;are[pcr 140 pri.] FG, GK, vnam reftam
lincam efficient . Eadem ratione oftendemus EH,HI,
vmam re@am lneam cfhcere , propterea quod duo
anguliBHG,HIK,zquales 1ater fe funt,cum [per 34,
ei,) fint 2quales oppokitis aogulis zqualibus EFtn
GK,& (per29.pri.] duoanguli HIK, IHG, ducbug
feat reiszquales,&e.Ci igivur Bl FK,Gac p@.?‘!‘.ﬂ'.
. , X
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Jz, [per 30. pri.}itemque EF, IK, quod wtraque pas
rallela fit re&x HG; parallelogrammum erit EFKL
Eodem modo demonftrabitur parallelogrammum
1KLM, adiun@®um paraliclogrammo EFKI, confti-
tucre totum vnum parallelogrammum EFLM. Ad
datam ergo reftam lineam EF, dato re&ilineo ABC,
conlticuimusgpquale paraliclogrammum EFLM, ha-
bens angulum F, zqualem angulo D, dato. Quod
erat cfhiciendum, ‘

PROPOS. 46. PROBL. 14.
A data re@ta linca quadratum defcribere.

It dstare@a AB, fuper guam oporteat quadratum
defcribere . Ex A, & B, [per 11. pri.} educantur
AD, BC, perpendiculares ad AB, fintque ipfi AB,
#quales,conne@anturque re&a CD, Dico ABCD,
@ ¢flequadratum. Probatur . Cum enim
anguli A, & B, fint re&i, [per 28. primi]
erunt AD, BC, parallelz : {unt autem &
aquales,quod vtraque firgqualis ipfi AB.
Igwear(per 33.pri.)& AB, DC, parallele
) funt, & zquales : & ideo parallelogram-
mumeit ABCD, inquo cum AD, DC, CB, ¢quales
fint ipfi A B, omnes quatuor linez zquales exiitunt:
funt autem, & ommes quatuor anguli recti, gum C, &
D, [per 34. pri.)zquales fint oppolitis re&is A, & B.
- Quadratumjigitur eft ABCD, exdefinitiong , ac proe
bnde 4 daca recta hinea deferiptum fuir quadratum,
Qued facicndum erat L
i ,

2
.~ .

. N e
PR O . R L R AU
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PROPOS. 47. THEOR. 33

In quocunque triangulo reGtangulo quadra-
tum, quod fic 4 latere reCtum angulum
fubtendente,zquale eft duobgs quadratis

factis a lateribus reGu
nentibus. -

m ang!j-lum conti+

Slt datum triangulom re@angutum ABC, & an
gulus A fic rectus : fuper BC latns fubtendens
angulum reétum; quod peculiari nomige dicitur Hy-
pothenufas; [per 46.buius] defcribatur quadratum BC

DE: patiter fuper’ latera AB, AC

- B} 6

.V é‘. A

K i D
L

otie,
o

“angulum reGum
comprzhendentia,
quetiam Catheri
nuncupaotur, alig
duoquadrata AB
EG , ACHI-cfe
formentur ; que

, fa€to dicoquadra.

tum BD delcriptia
4 latere BC reii
angulam fubteme

. dente, adxzquare

duo quadrata BG,
CI facta i lateria

‘bus BA; AC re@ia

angulum A,coms
przhendentibus,

Producatur latus EB vique quo occarrat ipfi FG in
K:deinde [per31 pri,Ji punQo A ducaterre@a LAM
_rarallela ipfi BE, vel CD, & producatur quonfque
_ecucurrat com FQ@inM, Eacgcm prozfus pagto pro=

[
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- dueatur HI, vt concurrat cum DC pretrattain N, &
cumLAioM.. -~ - - '
Demonftratio Angulus FBA reQus eft (per def.
Quad.]angulus vero KBC reCtus eft [per 10, defin ]
ergo[per 12,.axiom.] funt zquales; dempto communi
angulo KBA {per 3. axiom.Jremanentés angali FBK,
ABC crunt zquales . Confiderencur modo duo trian-
gola BFK, BAC, inquibus non (olum anguli FBK,
ABC, ex di&is, funt zqualcs, verum etiam zquales
funtanguli BFK, BAC, vtpote re&:i ;latulque BFin
triangulo BEK [perdef. quad.] zquale lateri BA in
triangulo BAC: ergo [per 26, buins) erit latus BK
uglalc ipfi BC; fed BC in eodem g:udfaco adzquat
BE: ergo [per 1.axiom.]lincz BK ,& BE erunt zqua-
Jes . Stapte igitar @qualitate inter EB, & BK {per 36.
pri.] parallelogrimmum BL adxquabie paralieloe
grammum BM:; fed Tladmum BG [per 35 .huius] eft
zquale cidem paralellogrammo BM: ergo [per 1.ax.]}
paraticlogrammum BL adzquabit quadratum BG.
Eodem prorfus modo deméftrabitur parallelogram-
. mum CL zqusle efle quadrato €I ¢rgo duo qua~
drata BG, Cl erunt zqualia duobus paraliclogram=
mis BL, €CL;{ed hze duo parallelogrammata [per 19.
axiom.}ad ‘chl:ant ratum BD; ergo ctiam due
uadrata BG, CI adzquabumt idem quadratum
D quod erat demonftrandum.

SCHOLIVM,

" Quonism - haiufmodi Theorema veifitates habet
infignes in Geometria bonum eritnon folum ipfum
bene intelligere,verum etiam diligenter aduercere ea,
qu 3P, Cladio éirca boc Theorema in fuis comens
t:un;s’ Admisgentus 5 quabrenitatis gratis omittan.
P ro.‘ L I I Y. . '.‘." v -

’ - ‘.,.!.;“- 4 . {
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7 EFCLIDIS
PROPOS. 48. THEOR. 34. -
Si guadratum, quod ab vno latere trianguli
efcribitur, ®quale fit eis, que d reliquis
trianguli lageribus defcribuntur quadra-
tis, angulus comprehenfus fub reliquis
duobus trianguli lateribus, reGaseft. .

DEtur triangulum ABC,fitque quadratum lateris
AC, zquale quadratis reliquorum laterum BA,
BC. Dicoangulum ABC, efle retum . Probacur,
Ducatur namque BD, [per 1 1. pri,] perpendicularis
ad BA, & zqualis re¢tz. BC, conne&aturque retta
DA. Quoniam igitur in:triangulo- ABD, apgulus
' ABD, reCtuselt;[per 47. pri.] erlit
uadratum re@g A D, zquale
D S guadmis_ rectasum BA, BD: Elt
B autem quadratuem reGe BD,qua-
" drato reétz BC, zquale, ob linea«
& rum gqualitatem jquare 3uadra-;
) tum re@z AD, quadratis rectas
A .- sumBA, BC, zquale erit. Cum
.. ergoquadratumsreta ACcidsna
quadratis te@arum BA; BC, zquale ponarpEs kper s
prw.? erunt quadrata reQarum AD, AC, idtér fe
aqualia, ac propeeresr & reGzipiz AD, AC, zqua-
kes. Quonjam igitur Jatera BA,BD, triaggpli ABD,
@qualia funtlaseribus BA,BC, trianguli ARC; & hae
fis AD, oftenfp eft zqualis bafi AC, [ger 3;pri.Jerune
anguli ABD, ABC, squaless Eit anrem angulus
ABD, reétys gx confisuctione . Igitupf us
C, re&us erit, Siigitur quadratum, quod ab'voo fa;
terum trianguli deleribitur, &c, Quod demonitrais
dvmes, © . 0 ~  TAIAN.

3
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~ Comparationes. -
N Y- Ouans modis due eriangula inter [e comparauit
N Euclides in bog libro. Primum ,quando duo (¢e
era duobus lateribus agualia fyne,virumqye virique,
continentque angulum angulo zqualem,(per 4 pnan.]
colligit aqualiratems bafium, religuorumaq; angulorum,
atque adeo tororum triangulorum. ]
Secundo,quandoduo latera duobus lateribus equalia
Junt, verumque werique, bafifque bafi ¢5t #qualis, [per
8.pri.] infert aquakitatems angulorum ilis lateribus
comprcb[clnﬂarum Vi aly etiam concludunt ul‘q“h-
satem religuorung angulornty zotague tridiigula proe
e reiquirund nguim Sokaguc tTidigula p
_ Tertsdcumidno latera duobus laseribus funt aquae
lia verumgue, virigue comprebendunt autem angulos
inaquales, [per 24.pri.] oftendit bafim maiori angulo
oppoficam e[fe masorem bafe minori angulo oppofita.
Quartd, cum duo latera duobus lateribus equalia
funt, 7"%3‘”#4“, O bafes ingquales ,(per 2.
pri.]demson 'fdt angulym maiori bafi, oppofisum effe
maiorems angulo minori bafi 6ppofiso .
Quinto y quando duo: anguli duobus angulis equales
Junt, veerque verigue, @ vnuns latus vnit lascri aqua-
" le, fiue quod equalibus angulis adiacet , fiue quod vni -
«qualium angulorum oppopitur, (per 26, pti.] proba-
a1t reliqua latera vnius @liqis laseribus alterius effe
aqualia, € yeliguuns angulum reliquo angulo . Vb3 nos
- docuimus [equi cciam, tota triangula effe equalia.
§exto [pet 37,pri.) demonféranit , duo triangula [is-
per candem bafim, < inger cafdem paraticlas conflitis-
, u‘%qqu, T Scptia
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Septimo, [per 38, pri ] oflendit ,duo triangnla fus
per aquales bafes, & inter eafdem parallelas. confli-
tura, equatiaeffe. : '

Olland [per 39 pri.] docuit, duo triangula aqualia
fuper eandem bafim, €7 ver[us eandem partem conflia
$uta, effe inter cafdem paralleles,

Noné tandem[per 40,pri.] probawis , dso triangu-
la aqualia fuper equales bafes in eadem linea , in can-
;i?mque partem conslituta’s efe inter eafdem paral-
elas . :

- Finis Elementi Primi.
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ELEMENTVM
"SECVNDVUVM.
B T P R
DEFINITIONES.

Mne parallelogrammum re&tangulum
contineri dicitur {fub duabus recis li-
neis, qua rectum comprehendunt angulum.

N hoc fecundo libro agit Enclides de potentijs lie
nearym rectarum,inquirendo quanta fiot,& gpa~
ta partium cuiufiris linez re& dinifze , & paralle-

l‘?g‘ mma re€tangula fub partibus eia{dear lincz di-
uifz comprehenfa, tim inter fe, quim comparata
: cum, quadrato. tottus: linca, &,
A B Quod vt melius exequatur duas
' propogit definitiones,quarom pri-
D e € maclt modoadducta,in qua cx~
s nit fub quibus re&is lineis con-
tiseri. dietur quodcunque parallelogrammum re-
* Gangulum :& quid fit parallelogrammum continer{
fub duabus Jineis rectis : %nod totum , vt perfecte -
teHigatur, aduertendum eft, paralielogrammum jl-
tud dici reétangalum, cuips.omuss anguli (un& reQy

' ) A ' T i Qe

[N
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Rurfus parallelogrammum re@tingnlum contineri
fb duabus rectig lineis, quz vnug aggulum rcGom

comprehendunt, non 1mportat alind quam duas bu- -

fufmodi lineas ewprimere totam parallelogrammi ma-
gnitudinem, vna quidem exprimit longnudincm,allz
vero lautudinem Quod totum patet in parallelo=
grammo re€tangulo ABCD , in quo_linga AD , ex=
primi latitudinem; A B, vero longitudinem: quare fi
muluplicetur vnum latus per aliud , produtom, eriz
totum parallelogrammum, quo'ad capacitatem,
Demum eft confiderandum, Geometras, ac toties
ezdem linez repettantur, folere: exprimere omnia
pror{us parallelogramma duabus dumtaxat hueris
vz per diametrum opponuntur ; exempli ram
XC, vcl BD PPt PR e

.. 1 L

In opni parallelogrammo fpatlo vnum-
?l uodlibet eorum, qua circa diametrum

~ illtas funt parallelogtammorum; cung
db‘obﬁs complementis , Gnomon yos

. cetur. L L -

Al

P Ro dmori i-ntelhgenth s in parallelogummo
ABCD ducatur diameter AC; & rurfusez quos
: ‘s efas pun@o! (;, ducantur recte
EF, Hi, parallelz laveribus pitalies
logramm:,ita vt parallelogrammum
ABCD,dwfum firin pualklo-‘
F gramma, quorum dpo’ %H, IF, die:
> N . éuntarefiédirca diametrunsgdla wee:
B‘ ' l .F ro due h}, & FH: complementa; vt
- ~vnandéfuimett cx viugaa 3. pUe,

v.g. 4 mi




"ELEM, I, - 7
mi fibri, Quo polito hgura compofita ex vno parala
felogrammo circa diametrem, vt 1k, vnacom duob s
complemenus BG,G D .quabseit figura EBCDHG,
quz defignatur circumterentia KL M , diciur Gooe
mon. .
- Hus pofitis ad propof.2. lib. deueniamus, in quibus
rtecté 1atelligendis opere pretium erit moltom |ae
g:ms impendere , non {olum propter quamplurimos
iftarum v(us in rebus geometricis , tum etiam inhas
mamis comercijs, adeo vt hic liber aureus dici merea-
tur, cam mole quidem fit per exiguus , valitates vere
contincat prope infinitas . '

.- .PROPOS. 1. THEOR. 1.
Si fuerint du re@e line®, quarum vna fece-
" tur in quotcunque fegmenta: Re®angu-
lum comprehenfum fub illis duabus rectis
« lineis, zqualectteis, que {ubinfe@a, &
quolibet fegmentorum comprehendune
.. tur,reétangulis.

Int duz reGz AB, & BC, quarum BC, fecetue

) quomodocunque 1n quotlibet legmenta BD,DC.
Dico reGangulum fub AB, & BC, comprehenfum,
Zquale efle omnibus reCtaaguiss fimaul fumptis, quz
fub linea indinfa AB, & quolibet fegmento linez lgw
&z comprehenduntur, nempe reGangulo 1uB°AB,
‘ : & BU,atque fub AB.& DC,

: Probatur . Re&angulum
enim BG, comprchendatur

{ub AB, & BC,hocelt recta

N I BE, zqualis fit re@x AB,
AR R Quod gudem b herigton
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tor ad BC, duz perpendiculares BE,CG, zquales res
&z AB, ducaturque re@a EG, Nam rec¢tz BE,CG,
[per 28.pri. ] parallelz erunt ob rectos angulos B, C:
fcd & 2quales [per 1. pros.]inter fe funt,qoia vtraque
tc&x AB, pomtur zquaklis: Igicor [per 33, pri,Jerum
quoque EG, BC, parallelz , & zquales inter fe:ac
proiode re@angulum erit BG, contentum fub AB}
five BE, & BC, ex defin, 1. huiuslibri . Drinde ex D}
(& exaligs feGtionibos fi pluresfuerint) ducatur reGa
DF, parallela ipfi BE; vel CG;iamque conttituta
eruat duo parallelogramma BF, DG, quare [per 1,
pros.]cuam DF, zqualis etic, ipfi AB, cum [per 34
pri.1lic zqualis ipli BE , cui etiam eft zqualis ipfa
AB, pet conftrnGionem, Quoniam igitur reéta BE;
zqualis cltrete AB, ent reGangulum BF, compte~
henfum {ubinfeéta linea AB, & legmento BD. Ea~
dem ratione erit re@angulom DG, comprehenfum
fub A B, (oftenfa enim eit zqualis ipfi DF,) & feg~
meato DC; Quare cum rectangula BE, DG, zquaha
fint oti re@angulo BG, hoc enim eft totum , & illz
funt omnes partes, perlpicuum eft re@angulum com-
prehenfum (ub AB, & BC, zquale effe omnibus re~
¢tangulis,, que fub AB, & fegmentis BD, DC, coma
prehenduntur . Siergo fuerint duzre@z linez, le-
-ceturque iplarum altera,&¢,Quod eracoftendendum,

PROPOS. 2. THEOR. 2.
“Si redta linea feQa fit vrcurique: re@angula,
.. .que fub tota, & quolibet fegmentorum
«  comprehenduntur , xqualia funt ei, quod
- drotafit, quadrarto. , ,
- ) Ea linea AB,diuidatur vicunque in C,duasin
) partes, Dico duotetangula comprehcnfzﬁb

T K tot.

LY
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tote A B, & {egmentis AC,CB, fimul fumpty 2qualia
efle quadrato totius line AB. Probatur. Defcribae
tar enim A D,[per 46, pri.] quadratum linez AB, &
ex C, [per 31.pri.jducatur CF, parallela re@z AE,
vel B, quz[per 34. pri, &gaalis erst reéte AE, huc
, 'F D clt retz AB, cui zqualis elt redta
AE,ex delinitione quadrati. Quom.
] mam igiwur reta AE, zqualis eft res

1 &z AB,ent retangulum AF, com-
S prehealum (ub tota AB, & egmenco
'y € = AC:(imiliter eritreGtangulum CD,
. comprehepfum fub tora AB, & feg-
mento CB; Quare cum retangula AF,CD, zqualia
fint quadrato A D, per(picuumveft, reCtangula com-
prebenfa fub AB, & {egrueatis AC, CB, zqualia efie
quadrato linex AB. S1iguur reta linea fecta fit vee
cunque, &c. Quod erat demonftrandum .,

, PROPOS. 3. THEOR. 3.
Sireta lineafe@a fit vecumque:. Rectans
gulum fub tora , & vno {egmentorum
. comprehenfum , equale eft Xilli, quod
{ub fegmentis comprehenditur , rectan.
gulo, &illi, quod a pradito fegmento
. defcribitur quadrato. .

Ineare@a AB, diuila fit vtcumque in punQo C.
s Dico rectangulum comprehcnﬂ!m fub tota AB,
D & vtrouis. {egmento , nempe BC,
E F (fiuchoc fegmentum maius fic, fue
4 - minus) gqualeefle re@anguio fub
. fegmentis AC, CB, comprehenfo
A & B &quadmo icgmeny L’»“l:":&d:

-

L
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fampti . Probatur, ' Conftituatur enim quadratum:
dié1 fegmenti BC, quod heCF; & ex A y edacatur
AE; [per 31 priy] parallelaipfi CD, vel BF, donec
cocat cum FD, protralta in E. Quoniam igicur recta-
BE; etz BC, 2qualiseft, ex quadrati defin, érit rew
&ingulum AF, comprehenlum (ub totd AB, & {cg-
mento BC, Rurfusquia re@a CD, eadem ratione
aqualss elt- recta CB;erit retangulum AD, tompre-
henfum {ub fegmentis AC; CB,: Cum igitur reGtane
gulum AF, zqualc (itquadrato CF , ‘& reCtangulo
AP; hquido contta re@angulum fub AB,rorg &
fegmento BC, comptchenfum , aquale efle re
gulo qombretionfofub fegmentis AC, CB, & quadra«
o pradicty degaicatt .BC, Quare fi reéta linea feGa’
fic vecungue, re&angulum, quod a tota defcribis
o, &¢ -Quoddemonitrandum erat, ce

PROPOS. 4. THEOR. 4,
Sirectalines feta fit vecunque : quod 4 to-
- radefcribitur, quadratum, zquale eftil-
* 115, qua 4 fegmentis defcribuntur quadra-
-tis, & ei, quod bis fub fegmentis compte-
| ':h'egditur, rectangulo. " st

E&alinea AB, diuvifa fit steupque in-C, Bico
. quadsatum totius re&z AB, cfle zquale qua-
e e s dravisfepmentorum AT, OB & v
A E FD ¢tangulo comprehendo bistub:
‘¢ y ctis feomenus AC, CB . Probatu .,

: -Defcnibatur enim fuper AB [ggr

— NG T 46.priJquidrstum A D, dacaiurqgs

A ot B diamttel‘ BE;l DCi_ndC cX. ’d’ca'

R AIEEI =5 .._.;.ng.Cf,i‘-:‘nw:}upri).paulﬁlBaﬁ&g
. »

&
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BD, fecans diametrum in puncto G; per quod rur-
fusducatur HI, paraliclareitz AB, Eritque quadraa=
tum AD, diuifum inquatuor paralielogramma,Quo-
_piam igueur trianguli ABE, duo latera AB, AE,xquae
"liadyat ;per <. pri.Jerunt duo anguli ABE, AEB,
zquales : Atquitresanguli[per 32. pri.] ABE,AEB,
B AE, trianguli ABE) duobus rectisfunt aquales , &
BAE, retuselt, cum fit angulus in quadrato: Reliq
quiergo duaangult ABE , AEB, crune f{emirecti,
Eademque ratione oltendetur 4 angulos DBE, DEB,
femirectosefle . Quod etiam conflac ex 1js, quz ad
34. propol. lib.primi demonftravimus . Nam, vtibi
oﬁ'cnfum eft, diameter BE, diuidit angulos re&tos
ABD, AED, bifatiam . Quia ergo anguli quoque
tres tnangult EFG, [per 23.pri.] equales{unt duobus
rectis, & angulus EFG, reQus eft, | per 29, pri.] cam
fit zqualis reGto D, externus interno, nec non FEG,
oftenfus [emireGtus ; erit & reliquus E G F, femire-
&tus; ideoq; 2zqualis angulo FEG, Quare [per 6.pri.]
‘&qualia erunt latera EF, FG, quz cum fint [per 34
primi.] zqualia,appolfitis lateribus GH, HE, erit pa-
-rallelogrammum HF, quadratum , cum omnia eius
latera fint zqualia, & omnesanguli recti; propterea,
‘%uod exiftente vno angulo recto, nempe FEH , vel
,in parallelagrammo FH,omnes quatuor reéi fuat,

vt ad Corollarium Propof.3 9, primi libri demonftrae
uimus, Eadem rationc quadratum erit CI. Quamo-
“brem CI, FH, quadratafunt fegmentorum AC, CB;
: €0 g;l:d latus HG, [per 34.pri.]) zquale fie reGtz AC,
Rettangula quoq; AG, %D, comprehenfa erunt fub
fegmentis, AC, CB, propterea quod CG, GI, 2quales
fiot recte CB, ob quadratum Cl; & FG, zqualis re-
&ax GA, obquadratum FA, [per 34.pri.3hoc eftye-

. @z AC, Quocirca cum quadeatam AL, zquale fic
- guadraus C1, FH; &u&anguéis AG, GD; conftat

N qua-
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quadratum AD, totius lincaz. AB, zqualé efle quae
dratis fegmentorum AC, CB, & rectangulo compre-
henlo {ub ijfdem fe'gmcntis AC, CB, bts {fumpto,
Igicur fireCho inea fetta fit vecumque quadratum,
quod i tota defcnibitar, &c, Quod erat demonitrane

dum, . - .
COROLLARIVM 1,
Exhac Prepol, fit manifeltum , parallelogramma
circajdiametrum quadrati, effe quadrata,

COROLLARIVM, 2.

Sequitur etiam ex demonftratione huius 4. Propof,
diametrum cuiufuis quadrati dividere eius angulos
bifariam. Probatum emm fuit, angulos,AEB, DEB,
efiefemirectos , '

PROPOS. 5. THEOR. 5.

Si re@ta linea fecetur in partes zquales, &
inzquales; reGangulum fub inzqualibus

{egmétis totius lineg comprehenfum, vna

cum quadrato,quod ab intermedia fectio-
num defcribitur, zquale eftei, quod a di-
midia defcribitur quadrato .

Inidatur re@a AB,bifariam -
EGF inC& non bifari’am inDy,

M ita vt feGionum inter media fic

L_Xe L\ I reGa CD, qua nimirum drmidia

CB, fuperat minus fegmentum

A € D B DB, vel qua maius {egmentum

AD, dimidium AC, excedite

Dico reGangulum fub fegmens
s
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tis inzqualibus totins AD, DB, comprehenfam , vaa
cum quadrato inter mediz CD), 2quale effe quadrato
dimidiz CB, Super dimidia CB,[per.46. pri defcri-
batur quadratum CF, dutaque diametro BE , ex D,
ducatar re@a DG, [per 31.pri ] parallela reétz BE,
fecans diametrum BE, 1n H, punQo, per quod du-

_catur[per 31, pri.Jreta IK parallela ipfi BC ;item
ex A, re@z CE, parallela dacatur AL, fecans lineam
IK, produttamia L _Erant igitur per Corollarium
precedeatis Propof. DI,KG, quadrata, ideoque DH,
rccta zqualis reCiz DB: Ett autem({per 34, pris] &
KH, pfi CD, zqualis. Quare retangulum AH,
compreheadeturfub AD, & DB; & rurfus KG, erit
quadratum reGz CD, cum demonftrata fit 2qualis
ipli KH, Probandum itaque eft, reGtangulum AH,
vnacum quadraco KG, zquale efle quadrato CF,
Quoaiam ergo [per 43.pri.] complementa CH, FH,
#qualia funt ,fi addatur commune quadratum DI,
crit parallelogrammum D F, zquale parallelogram-
mo CI; eft auten & AK, [per 36, pri.Jeidem CI,
xquale, eo quad fint fuper 2zqualibus bafibus, & in
etfdem parallelis » Igitar AK, & DF, etiam interfe
zqualia erunt ; quibus i commune apponatur CH,
erit Gnomoa MO , reGangulo AH, zqualis. Quo-
circa cum Gnomon MO, &quadratum KG, zquae
lia fint quadrato CF, ent & reingalom AH , vna
cum quadrato KG, zquale eidem quadrato CF. Si
reta crgo linea fececur 10 2qualia,& non zqualia,&c.
Quod oftendendum erat .

"B s PRO-
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PROPOS. 6. THEOR. 6.
Si re&a linea bifariam fecetur , & illire&a
© quedam linea in retum adijciatur. Re- -
" €angulum comprehenfum fub tota, &
‘adie&a, tanquam vna linea , & adie&a,
tanquamaltera, vna cum qu:dratoa di-
- ‘midia defcripto , ®quale eft quadrato,
quod ex dimidia, & adie@a, tanquam vna
linea defcribitur.

Ecetur re€ta AB, bifariaminC, & ciin reGum
adijciatur BD. Dico réGtangulum comprehen-
fom fub tota AD, & adeta DB, vaa cum
quadrato dimidig¢ CB,¢quale efle quadrato hineg CD,
F_'G Eu&ex dimidia CB, & adetia
BD, tanquam vna linea com-
: " ponitur , Probatur . Defcribatur
L K oNR J namque [per 46, pri.] quadratii
CE {uper CD, & ducta dg-
metro DF, ducatur ex Byreta
A © BD BGj[per 31. primi,] parallelare-
&z DE, fecans diametrum, DF,
inH, puntto, per quod punctum rurfus ducatur I K,
parallela refte CD : Item ex A, re¢tz CF, agatur pa-
rallela AL, {ccans IX,productamin puncto L.Erunt
Jgitur,per Corollarium 1, Propol. 4. huiuslibrt BI,
KG, quadrata, ideoque reta DI, re¢tz DB, ®qualis:
eltautem {per 34. pri.] & KH, rectz CB,2qualis:qua-
reretangulum Al, comp-ehendetur {ubrectis AD,
DB; & kG, erit quadratum reGz CB, Probandum
itaque eft reGangulum Al, vna cum quadrato KG,
zquale efle quadrato CE; quod talites dcmorgr““ﬁ
: . . ’ UO=
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Quoniam veto parallelogrammum A¥, [per 36, pri.}
zquale eft parallelogrammo CH, eo quod fint (uper
zqualibus bafibus, & 1n eifdem parallehis, Eftautem
& parallelogrammum HE, [per 43. pri.] eidem CH,
zquale, funt cnim duo complementa serunt A K, &
HE, zqualia inter {fe, Addito ergo communi CI,
erit re@angulum Al, Gnomoni MN O, zquale, Quo
circa cum Gnomon MNQ, & quadratum KG, qua-
drato CE, fint zquala, partes omnes , & totum ; erit
& re¢tangulum Al, vnacum eodem quadrato KG,
eidem quadrato CE zquale, Itaque fireGa linea bi«
fariam fecerur, 8¢illi recta quzdam linea in reGum
adijciathr &c, Quod erat oftendendum,

PROPOS. 7. THEOR. 7.
Si re@a linea in duo fegmenta vtcumque fe-
cetur ; duo quadrata, quorum vnum fitd
- tota, &alterum ab vno fegmentorum fi-
mul accepta, &qualia funt retangulo bis
faGo 4 tota linea, & dicto fegmento vna
cum quadrato alterius fegmenti.

: camque in C. Dico qua-
w—"ts-1Ad Hratum ¢otius linex A B voa
"1 i quadrato vnius fegmenti
(five poftea fir fegmentum AC,
vel' CB)nempe CB aquale efle
1 — _duobus re@angulis fadtis a tota
* s . AB,& di&o legmento PC vna
{ : | cum quadrato altcrius fegmene
A =B Gac, e S

“ o EF 3 De-

R_L G 1t redta linea AB fe& ve-
E F—ln
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. Demonfliratior, . Super AB: [fler 45.pr.]. deferi-
batur quadratum AD, duGaque dgmetro EB ex

n&o fe@ionis [per 31 pri.] ducatur ‘CF parallela
%BD, vel AE lecans diametrum in G; per pun-

pm G ducatoy TH parallgde ipfi AB: demum {opra

Fddsgonllitvatuc:quadsatum DK, Quoniam enim

duo pissllclogramma IF, CH {funt circa diametcum
‘quadeatse gpﬂﬁ%ﬂu“#«?mwf- huius ib,) erunt
drata . Paritet cum FDY [per3q. pri.] adzquagy

By ericquadratum DK zquale quadrato fegmenti
CB; & ob @andem rationem quadratum IF enit qua=
dratum alterius fegmenti AC. Vlterius cum linea
BH [per def. quad.] adequet BC, erit reGadBulum
AH faGtum i rora AB, &afegmento BC:aec non
ctiam cum reGta GK -fic zqualis ipfi AB, quia GF
adzquat GI [per def. quadr.] & GI elt zqualis ipfi.
AC, latera oppofitain parallelogrammo ; vei pariter
FK latus quadrati- DK adequay CB jcritreGtingus
Jum HK faGum pariter dtota AB, & d legmentoBRC;
fed hzc duo re®tangala AH, HK vnacum quadrata
IF, cum fint corum partes , adzquant duo. quadrata
AD; DK ; ergo duo'quadrata reCtarum AB, BC {unt
aqualia duobus re@angulis fub AB, BC comprehen=
fis, vna cum quadrato alterius fegmenti CA: Quod
eratdemonitrandum. o

-

PROPOS. 8. THEOR. 8.

- Siredta linea fecetur vecimque Re@angu:

lum quater comprehenfum fub tota, &

vno fegmentorum, cum o, quod 4 reﬁf ‘

quo fegmento fit quadrato , zquale cgd ei,
\ gue
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quod  tota, & dito fegmento, tanquam
vna linea defcribitur,quadrato.

~Ie re@a AB, divifa vtcunque in C, Dico retan<
v ¥ svlum quater comprehenfum fub tota AB,& vno
FY G E fegmento, nempe CB, vaacum
quadrato reliqui fegmenti AGC,
\ Pzquale efle quadrato linez, quae
ex reGta AB, & dito fegmente
MCB, componitur. Prob. Produ=
catur enim AB, vet{us pagtem {eg.
mle)nti CB,&ncmpe ‘ad ‘, ita ve
BD, producta fit ¢qualisfegmen=
AcC D to CB ; & poftea Qfgpcr tota AD,
Lper 46, primi ) defcribatur  quadratum AE, Due
&ta autem diametro DF, ducantur BG, CI, [per 31,
pri.] parallelz ipfi DE, fecantes diametrum in pun-
CtisM, & K, per quz ducantur denvoper 31. primi)
L M, OP, parallelz ipfi AD, qua fecent priorcs pa-
rallelasin N, & Q. Erunt l%itur per Coroll, 1. Proe
pof.4. huids libri OI, NQ, BM, LG, CP, circa dia-
metrum DF,qudtata, Ex quia OK [per 34.pri.] zqua-
lis eftre@z AC, erit Ol, quadratum fegmenti AC,
Rurf{us quia NH, [per 34.pri.Jzqualis eft recte CB,
erit NQ. Quadratum {egmenti &,- ideoq; quadrato
BM, zquale, cum re¢tz CB, BD, zquales fint,Quare
reCtz BH, HQ, zquales funt fegmentq CB; atque
adeoduoretangula AH, LQ, comprehenfa. erunt
fubtora AB, & fegmento CB, cum LH,[per 54¢ri.3_ :
fit zqualis reGlz AB, funt. enim latera oppofita §
parallelogrammo. Eadem ratione erunt duo rectan-
ula NG, HE, comprehenfa fub AB, & CB, cum
H, HM, re@tz (per 44. pri.]quuales fintreCtis CB,
BD; & ez GH, xeé‘t:z L ,hocelt te&zm
. % oc
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hoc aftre@z AB . Etquia quadrata NQ, BM,zquac -
Jia funt; i addatur commune KG, erunt BM, X6,

fimul zqualia reGangulo NG. Quapropter quinque’

re&angula AH, LQ. HE, BM, & kG; gnomonem

RST, componentia zqualia funt reCtangulo quates
compretienfo fubtota AB, & fegmento CB, Cum,
fgicur gnomon RST,& quadratum OI, zqualiafint
vadrato AE, erit re@angulum quater comprehege
um fub datare@a AB, & fegmento CB, vnaku
quadratoreliqui fegmenti AC, zquale quadrato li-
nez AD,compofitzex AB, & dicto feghpenta CB.~
Quare fi reQta linea vecungue fecetur, &c. Quod erat
demonftrandum , ' :

-
PROPOS. 9. THEORY .
Sire@ta liiea fecetur in ¢qualia,& non ¢qua.’
lia: Quadrata, qua ab inzqualibus totius
linez fegmentis fiunt fimul, dupliciaéhnt’
& eius , quod 4 dimidia , & eius quod ab

intermedia feionum fit, quadrati.
Ecetur rea AB,bifariam in C,& nonbifariam in.
D, Dico, quadrata fegmentorum inzqualium

AD, BD, fimul dupla effe quadratorum , que fiunt.
E ex dimidia AC, & ex inter media

, F  {eGionumCD,fimul. Prob, Du.
: catur enim-exC,ad AB, [per 11,
A Bpri.Jperpendicularis CE, qua fit

ch #qualisdimidiz AC, vel CB, du-

canturque reGz EA, EB,Deinde

ex D, ducatur quoque ad XB, perpendicularis DF,

fecans EB, in pun@o F, per quod ducatur FG,paral~

, lela,ipfiAB, fecans CE, in G, puncio,& dgmu:n due
S . catur

LS N
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taewe AF, Quoniam igitur in triangulo ACE, latera
CA, CE, zqualia {unt per conftrut.onem; [per 5o,
prijeruntanguli CAE, CEA, inter {e zquales : Eft
autem angulus ACE, re¢tus,cum CE,l« perpendicus,
Janis; rehiqui igitur angul: [per 32. primi.] alium re=
Gum conficient; 1deoque AEC, lemire¢tus erit . Eae,
dem ratione angulus BEC, ent femireGus : ac pioa
pterea totus Angulus AER, ex ducbus lemirectis
@mpolfitus, rectuserit. Rurfus, quia trianguli FGE,.
aangulus EGF, zqualiselt reGo ECB , [per 29.pri.}
externus intgrno, & oppofito; [per 32, pri.jerunt req
liqui duo anguli GFE, GEF, va1 reGo zqualess
Oftenlum autem eft,angnlum GEF ¢ffe femiretum;
igitur & GFE, femireCtus erit , proptereaque anguli
EFG, GEF; zquales erunt, ideoque [per 6, pri.] &
latera EG, GF, zqualia inter fe erunt . Eodem pror=
fus modo oftendctur in triangulo BDF, latera BD,
DF, zqualia eflc. Nam angulus BDF, eit re¢tus, cum
DF, fit perpendicularis, & B, lemire&us, &c Itaque
cum in triangulo ACE, angulus C,retus {ic,[per 47.
primi] erit quadratum lateris AE,gquale duobus qua=
dratis latetum AC, CE: Atqui hzc duo quadrata in=
ter (¢ funt zqualia, quod & lincz AC, CE, fint oltene
fx zquales, Igitar quadratum lateris AE , duplum
erit quadrati lateris AC. Rurlus quia in triangulo
EGF, angulys G, reGtus cft, [per 47.pri.] erit quadras
tum lateris EF,equale daobus quadratis laterum EG,
GF: Atduo hxzc quadrata funt inter fe zqualia ob
zqualitatem lincarum EG, GF; Igitur quadratum
lateris EF, duplum erit quadrati lateris GF, hoc eft
quadrati linez CD; Eft enim recta CD. [per 34.pri.}
zqualisre&tz GF; cum CF, fit parallelog rammum,
Quare duo quadrata re@arum AE, & EF, dupla
erunt quadratorum linearum AC,8 CD: funt autem
dao quadratareGarum AE,& EF [per 47-m-]8‘¢ilrn
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" Ha quadrate reGtz AF; & quadratum re&z AF,
aquale eft duobus quadrausretarum AD, DF; Igi-
tor & duo quadrata reGarum AD, DF, dupla funt
quadratorum re&arum AC,CD. Atqui quadratum
re€tz, DF, zquale et quadrato reétz DB; Oftenlum
enim-cft, reGtas DF, DB, efle ®quales. Quare duo
quoque quadrata re@arum AD, DB, fegmentorum
inzqualium dupla funt quadratorum rectarum AC,
€D, dimidiz {cilicet linez, & intermediz feGionuaf,
Si ergo re@a linca fecetur in zjualia , & non zqualia,

- &c. Quod crat demonftrandum,

PROPOS. 10. THEOR. ro.
Sireétalinea bifariam fecetur,& eiin reGtum
alia quepiam linea adijciatur ~Quod a to-..
- ta, cum adiunca tanquam vna line2,& ab.
adiunéta, vtraque fimul quadrata,, dupli-
cia funt, & eius, quod a dimidia, & eius
quodd compolita ex dimidia, & adiuncta,
‘tanquam ab vna linea, defcriptum, fit,
" quadrati. | ’

< Ecetur reQa AB, bifariam in C, & efin reGum
J addatar BD. Dico, duo quadrata re@arum AD,
' E F & BD,fimul, duplacfle duorom
guadratorum fimul, quE exre=
A ! is AC, C D, defcribuntur, Proe
L Dibatur. Super AB, ex punéo C,
{ = Cper 11, pri.] erigatur perpendi=
3G cularis CE, quz fit zqualis di-

midiz AC, vel CB, iunganturque rectz AE, EB.

Dinde per D, ducatur DF,iphi CE, P?M“:;‘ »ocw
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currens re@z EB, protra&z in G, pun®o ; & per E,
reGz CD,parallela ducatur EF,fecans DF,in F,pun~
&o, iungaturque recta AG, Oiltendetur 1am , angue
lum AEB,efle reGum, vt in precedent Propol, 8
'CBB, femireGum; ideoquelper 29. primi] ewus alter-
num EGF, quoque femireCtum : elt autem angulus
F,[per 34. pri.]re&us, cum in parallelcgrammo CF,
opponatur angulo C, qui fattus eft rectus, Igitur
[per 32 pri.] & reliquus FEG,lemire&us erit,ac pro=
pterea ipfi EGF, 2qualis . Quare [per 6. pri.] reGa
EF, FG, zqualibusangulis oppolirz inter fe zquales
erunt. Eodem modo ofteades, rectas BD , DG, effe
@quales , ex eo quod angalus BDG, fit rectus, BGD,
femirettus, &c. Quoniam igitur quadratum reGa
AE[per 47.pri.) zquale elt quadratis zqualibus re-
&arum zqualium AC, CE; erit quadratum reCte
AE, duplum quadrati re&z AC. Rurfusquia qua-
drum re@=z EG, [per 47 pri.] eft zquale duobus
> quadratis zqualibus reGarum zqualium EF,FGgeric
quoquie quadratum reGz EG, duplum quadratire-
¢tz EF, hoceft rectz CD, cum CD, [per 34.pri.] res
Ctazqualis fit rectz EF. Duo igitur quadrata reta-
rum AE, EG,dupla funt quadratorum ex rectis AC,
CD defcriptorum . Atqui duobus quadratis recta-
rum AE, EG,[per 47. pri.jzquale eft quadratum ree
&z linez AG; & quadrato rectz linez AG, zqualia
funt duo quadrata,quz ex duabus lineis A D,DG,de~
{cribuntur (angulusenim D eftreGtus), Quadrata er-
" goreGarum AD, DG, dupla funt quadratorumes
reQis AC, CD, defcriptorum. Demum cum qua=-
dratum re@z DG, zquale fit quadrato reétz BD,ob
linearum zqualitatem ; erunt quoque quadrata ree
&arum AD,DB, dupla quadratorum , quz ex retis
AC, CD, deferibuntur . Itaque fi re@a linea fecctur
bifariam, &c, Quod demonftrandum crat P
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PROPOS. 11. PROBL. 1.
Datam reGam lineam taliter fecare, vtreo
&angulum comprehenfum fub tota, & gf--
-tero {egmentorum, 2quale fitei, quoda
reliquo fegmento fit, quadrato.

Ata fit recta AB, quam fecare oportet in daas
partes, ita vt reGangulom comprehenfom fub
tota, & altero eius fegmento, nempe minori , zquale
fit quadrato reliqui legmenti, bempe maiori . Defcrie’
batur ¢x AB, quadratum AC, & diurfo latere AD,
D X ¢ quodcumdataretta ABanguium

o ~ rectum ethcit , bifariamin E, rune

b ) " gatur re@a EB, cui ex EA, pro-
\ { do&azqualis {umatur EF; & ipfi
|~ AF,abfandaturex datr recta ‘AB,

1GDB zqualis AG, Quod fieri poteft cum
YT AB,maior fit quam AF; nam cum
¥ H EB, fit Zqualis 1pfi EF, ex conftru-

&ione; [per 20.pre.] intautem la-
tera AE,AB,maiora latere: 'k B; erunt quoquerc@a
EA, & AB,majores recta EF;ac proinde ablata com-
muni AE, reliqua AB, maror erit reliqua AF. Dico
re¢tam AB, fetam eflein G, taliter, vt retangulum
fub AB, & BG, comprehenfum, zquale fit quadrato
rectz AG;adeo vt AG, fit maiws fegmentum, & BG,-
minus. Probatur . Ducatur enim per G, recta HI,
parallela rectz DF, fecans €D, 1n I: ac per Fyducatur
Fh, ipfi AG, parallela fecans Hl, in H, pun&o, Erit
igitur parallelogrmmum AH, quadratum {egmenti
AG cum omoia ews quatuor latcra fint zquaha,cum
Lper 34 pri.J¥H,HG,zquaha fint oppofitis AG,AF,
peter  qualibus’, omneiqac anguli’ re&: ob
) ' i€~
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reGtum A, vt in Corollario 29. Propol, libti primi ha«
betur, ReGtangulom quoque CG, comprehenium
eritfub AB, & fegmento BG, quod AB, 2qualis fit
ipfi BC. Quare probandum eft rectangulum CG, &

uadratum AH 2qualiaefle. Quoniamigitur re@a
A,eft fe®a bifariam in E,& ei addita tuit tare@tim
AF, [per 6. fec,)erit reCtangulum {ub DF, & FA hoc
eft rectangulum DH, (cain FH, fit zqualis 1pfi FA)
vna cum quadrato dimdie AE, zquale quidrato res
&z EF, hoc elt quadrato reGz EB, quz re@=z EF,
zqualis clt per conftruttionem. Eit autem quadratum
recte EB, [per 47.pri.] zquale quadratis reGtsrum
AE, AB. Quarerett:ngulum DH,vna cum quadra=
torectz AE, zquale quoque eric quadratis rectaram
AE, AB. Dempto ergo communi quadrato re&z
AE, remanebit re@angulum DH, zquale quadrato
rectz AB, hoc elt quadrato AC; Ablato rurfuscom.
muoi re®angulo Al remanebuntrectangulum CG,
& quadratum AH, inter [e 2 yalia, Quod fue pro-
pofitum, Datam igiturreCtam AB calicer {ceuimus,
&c¢. Quod erat faciendum.

SCHOLIVM,

Hoc problema nulla ratione numeris accomodari
poteit, vt monet Clauius in hoc loco , & demonitrat
ad Propof. 14. lib. 9. Siquidem numerus nullus po-
telt taliter ‘in duos dividi , ve numerus produ&us ex
toto in alteram partem zqualis fic quadrato alteius
partis . Quod fanenon accidit in 10,antecedentibus
theorematibus, quz Lib,g, in numeris clarius demons
ftrantur . ’ : .

" FROs
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PROPOS. 12. THEOR. 11.
In amblygonijs triangulis, quadratum,quod
fit 4 latere angulum obtufum fubtenden-
te, maius eft quadratis, que fiuntd late.
yibus obtufum angulum comprehenden-
tibus, rectangulo bis comprehenfo , & ab
vno laterum , qua {unt circa obtufum an-
gulum, in quod cum protra&um fuerit
cadit perpendicularis,, & ab affumpta ex»
terius linea {ub perpendiculari prope an-
gulum obtufum . ;

Riangolom ABC, habeat angilom ACB, obtue
lum, &cx A,inlatus BC, ad partes anguli ob-
ufi protract um cadat perpendicularis AD. Dico qua-
A dracumlatenis AB, quodobtulo an~
+ goloopponttar , maius efle quadratis
i laterum AC,CB,1e@angulo bis com=
i prehenlo fub BC.& CD, hoc clt qua-
..} dratum lateris AB, zquale efle daoe
C D busquadratis laterum AC,CB, vna
eum rectangulobis fub BZ,C D,comprehenfo Probac,
. Cum enimrecta BD, vt cum que dimsla fir in C. [per
4 fec.Jerit quadratt re¢tz BD,zquale duobus quidra.
-tis re¢tarum BC, & CD, vna cum re&angulo bis {ub
"BC,CD comprehenfo . Addito igitur communi qua=
- drato re&ee A D ; eruntdyo quadrata reCtacum BD,
& DA, zqualia tribus quadratis reGarom BC, CD,
DA, % rectangulo bis {ub BC, CD, comprehenio:
Eft autem quadratisreGarum BD,DA, [per 47.p7i.]
&quale quadratum rectz AB, Quare ,& quadrarum
LSRR reéta
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re&z AB, zquale ent teibus quadratis re®atum BC,
CD, PA, & reQangulo comprehénfo bis fub BC,
CD. Cum 1gitur quadratis retarum CD, DA, [per
47.pri.] 2quale fit quadratuth rectz AC ; eritquae
dratam rectz AB, zquale quadratis ce@arum BC,
CA, &reQangulo bis comprehenfo {ub BC,CI,
Quod eft propofitum. In Amblygonijs ergo triane
gulis quadratum, &c. Quod erat oftendendum, -~

PROPOS. 13. THEOR. 12.

In Oxygonijs triangulis , quadratum faGum
a latere angulum acutum f{ubtendente
minus eft quadratis, qu fiunt 4 lateribus
angulum acutum comprehendentibus,re.
&angulo bis comprehenfo,% ab vno late-
rum, que funt circa acutum angulum , in
quod perpendicularis cadit, & ab affum.
prainterius linea fub perpendiculari pro.
pe angulum acutum.

N friangulo ABC, omaes anguli fint acutl, & ex
A, demifla perpeadiculanis AD,cadat in latus BC,
A Dico quadratum lateris A B, quod

» acuto angulo C, opponitur , minus
cfle quadratis laterum AC, CB, ree
gangulo b.s comprehenfo fub BC,

D, hoc cit qoadratum latenss AB,

B D C vnacumrectangulg biscompreheafo
{ub BC, CD. zquale efle duobus qua-

dratis laterum AC, CB. Prob. Cum enim re@a BC,
difa fic vtcamque 1 D, erunt quadrata rectarum
BC, CD, [per 7.f¢c.] *qualiareQangulo bis c&n;%e-. .
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.fhenfo fub BC, CD,& quadrato re@z BD, Addite
ergo communi quadratoreGtz DA, erunt tria qua
dratarectarum BC,CD, DA, zqualia reGangulo
bis comprehenfo fub BC, CD,& duobus quadratis re=
&arum BD, DA, Duobus autem quadratis reGtarum
CD, & DA, [per 47. pri] zquale eft quadratum re~
&z CA. Duoigitur quadrata rectarum BC, CA,
ualia funt rectangulo bis comprehenfo {ub BC,
aJ,&dnobus quadratis rectarum BD, DA, Cum
ergo duobus quadraus re¢tarum BD, DA, [per 47.
pri.Jzquale fit quadratvm reétz A B;erunt duo quas
drata retarum BC, CA, aqualia reGtangulo bis
comprehenfo fub BC, CD, & quadrato rectz AB,
quod elt propofitum, [n Oxygonijs ergo triangulis,
guadratum & latere,&¢. Quod erat demonftrandum,

PROPOS. 14. PROBL. .
Dato rectilineo 2quale quadratum confti-
tuere.

Slt datum reQilineum A, cui quadratum zquale
conitituendum eft. Contticeatur paraliclogram«
mum B, (per
45.pri.] 2GUae
lere@:lincoA,
habens angu=
: lum reQum,
" cuius  vnum

~——
...

latus, vt CD,

) B D ‘.H producatuf ad

: #  E;fuque DE,

E! ol reGa zquahs

usant feét& DF; Dl-

Gidatar quogue CE, bifariam in G, pun&qﬁd«:‘d G~
o ct
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~dét aut in punftum D, aut non ; fi cadit in punctam
‘D, erit reGa DF,(cum zqualis:ponatur rectz DE) re-
@z CD, zqualis, Quare reCtangulum B, erit qua«
dratum, cum alia dua latera oppofita [per 34. pri.]
* 2quaha fint lateribus @qualibus DC, DF, & vnusan-
gulus per conltrutionem fit re@us , & confequenter
. omnes recti per Gorroll. prop. 29. hib. 1, Atqueadeo
conltitutum elt quadratum zquale re@ilineo A: quod
erat faciendum, ‘Si vero punctum G, non caditin D,
facto G, centro interuallo GGC, defcribatur femicir-
culus CHE; producaturque FD, donec circumterena
tiam fecet in H, Dico igitur quadratum recte DH,
efle zquale re@ilineo A, Probatur. Ducta enimre-
. &ta GH, quiare&a CE, diuiditur bifariam in G, &
non bifariam in D; erit reCtangulum comprehenfum
fub CD, DE, hoc elt rectan&ulum B, vna cum qua-
drato re@2 GD [per 5.fec.] 2quale quadrato re@a
‘GE; hoc elt quadratorectz GH;cum GH, & GE,
fint zqualcs, funtenim 4 centro ad circumferentiam,
Sed quadracum re¢te GH, [per 47, pri.] xquale eft.
quadratis teCtarum GD, DH, Quamobrem dempto
communi quadrato reGtz GD, remancbit reCtangu-
lum B, hoc eft rectilineum A, quadrato retz DH,
~zquale. Dato ergo rectilineo zquale quadratum
conflituimas, Quod facere oportebat ,

Explicatio Materie inhac Secundo Libro contente i
capice buwus Elementi ob incuriam Typographi
omi{[ , in hoc lace adinngere vifumefl .
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InSecundo Elemento.

P&lor in Secundo Libro proponst defini-

tiones re€lanzuli ,& gnomonss. Deinde

reClangulorum. parallelogrammorum , & qua-
dratorum , que ex reflarum linearum feltio-
nibus fiunt , proportiones declarat . Poffea vero
adducit proportionem sllam , quam babent qua-

drata & lateribus obtufum , vel acutum angulum

comprebendentibus falta , adilla quadrata & la-
tere obtufum , vel acurum angulum fubtendente
defcripta. Etdemum exponit modum,quo me-
diante relilineo dato aquale conflituarur qua-
arainm. . .

Finis Elementi Secundi .

IR

EVe
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TERTIVM,.
QKRR e o

DEFINITIONES.
| L
IEQ_ales circuli funt,quortim diametri

{unt zquales ; vel quorum , que ex
- centris ad periferias ducuntur re¢te lis
nez, funt xqualcs .

: EVchdes in hoc 3. Lnbro varias circoli proprietates
demonttrat, exponendo prius quofdam termi-

nos, ad meliorem dicendorum intelligentiam, Primo
emm loco docet , eos circulos efle quales, quorum.

" diametry, vel. femidiametrt funt equales, Nam cum
circulus,ex1am di@us, detcribatur ex circumuolatio=-
ne femidiametri circa atrerum extremum fixum, &
immobile perfpicuumelt, eos circulos efle gqualcs,
quorum fcmtdlamcm gquales funt , '

13 G 2 . | ] I.
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L ' I'I' ‘.) ' .
Rea linea circulum tangere dicitur , quae
cum circulum tangat,fi producatur circu-

Ium non fecat.
nec iplum fecat vtifacit AE,

C
V"
F
s quz circulum fecat in F,

< punéto, Vnde AR, diciur =
G OH tangens , AE, vero fecans,
_ 11
Circuli fefe mutuo tangere dicuntur , qui

fefe mutuo tangentes , {fefe mutuo non
{ecant.

B
T eft linea AB, que
tangit circulum in C,

) Vod patet in duobus cireulis CEI, GIH, qui
fele mutuo tangunt in punéto I.

I1V.
In circulo zqualiter diftare d centro reée li-
nex dicuntur, cum perpendiculares , qua
a centro in ipfas ducuntur , funt 2quales.
Longius autem abefle illa dicitur,in quam
maior perpendicularis cadit .

EVclides in hac definitione 2qualem diftantiam

rectarum in circulo defignauit per xquales pers
pen~
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pendiculares, ficuti inzqualem per inzquales. Ve
diz rez AB, CD, in circulo ABCD , dicuntur

N aqualiter diftare i centro E, fi per=

i B pendiculares ET, EG, zquales fue-

rint, fi vero perpendicnlares non

fuenint zquales 1)lalinea ,inquam

cadit maior perpendicularis , dici-

tur longius diltare 3 centro, quam

.illa, inquam cadit minor perpen=
- ' dicularis, '

. V.o
Segmentum circuli eft figura, que fubre&a
- linea,& circuli periferia comprehenditure

@’ @ T fune figurz A,8& B,
, ’ quz figurz vt patct
: , comprchenduntur fub vna

- geta linea,& circuli portione,

Segmentiautem anguluseft, qui fubre@alis
nea , & circuli periferia comprehenditur.

H Ic pro angulo feg;ne nti intelligit Euclides an-
[ 1 gulum mixtum contentum fub refta linea, &
circnli periferia. . ,
' ‘ ‘ ) . V.II. . : D
In fegmento autem angulus eft, cum in feg-
' menti periferia fumptum fuerit quod-
* prampunctum & ab-illo in termmosre-
&z cius linex, que fegmants bafis-eft,
e G 3 adiune | .

4

\
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adiunéte fuerint rete linex ; Is, inquam,
angulus ab adiun&isillis lineis compre-

henfus diciturr angulus in fegmento.
: @S‘I& fegmentum circuli quodcumque
- - verbt gratia C, in cuius periferia fa=
matur quodcumgque . puntum nempe C,
d quoad extremitates reGtz linez ducantur dvzre-

&=z;iam angulus ab illis' Juabus rectis lincis conte.
prehenlus, vocaterangulus in fegmento .

VIIL
Cum vero comprehendentes angulum re-
&z linex aliquam affumunt periferiam,
illiangulus infiftere dicitur.

A « I enim in periferia alicoius

-circuli ADCB, fomatur

\ .guodcumq;pun&um,ncmpe‘A,

‘ ucanturque dug reG¢ AB,AD,

vique ad periferiam D, B, angu-

Jus rectilineus D A B, infiltere

_D dicityr circumferentiz DCB,

qui angulus fola voce ditfert @

przcedentis

, SRS § S o
Secor autem circnli eft,cum ad ipfius circuli .
centrum conftitutus fuerit angulus,coms

prehenfa nimirudh figura, & a recis lineis

angulum continentibus , & 4 periferiaab
illis affumpta

In
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"~ Y N circulo E, & pariterab cius cens

,f . ~ 1 tro E,duz Jinex d centro ad cir-

- cumferentiam duct¢ conftituant angu.

j lum re&ilineuny, in hoc cafu figura

K E < E,contenta fub duabus reGisd centro

ad circumferentiam duis , & abilla

portione circumferentiz , quz a dichis lineis re&is al-

{umitsr, vocabitur feCtor circuli, quiafecat portio-
nem circuli, -

. X.
Similia circulifegmenta funt, qua angulos
capiunt 2quales : aut in quibus anguli

PO Y

funt zquales.

) Int duo circulos

rum fegmenta
ABC,DEF, quz ca-
piant angulos gqua~
les ABC, DEF,
(quamuis huin{mo-
difegmenta finting.
F qualit circulorum)
3 Geometris dicuntur fimilia , vel etiam quandoin
fe retinent angulosequales,

“In Tertio Elemento.

“Y N boc Elemento pertrallantur ca, qus in cir-
culis peciduns, necnon etiam de reélis lineis in
circulo, vel ad circulum duflis. Iremque de an.

" gulis, qui ad civculorum centra, vel circnmferen-

tias confiftunt . .G 4 PRO-
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PROPOS. 1. PROBL. 1..
"Dati circuli centrum .repcgire . '

inuenire, Ducatur in dato citculo linea vicunq;
AB, quz [per to. pri.] bifariam dia
uidatur in C, & per C, ad AB, per-
pendicularis ducatar DE, vtrinque
in periferiz punctis D, E,terminata,
Hacigieur bifariam fe&ta in T'; dico
Tefle centril circuli propofiti. Prob.
Inipfaenim re@a DE, aliud puam
E Ctum, prater T, non erit centruny,

cum omne alind ‘punfum ipfam

DE, diunidat inzqualiter, nam {olum in T, diuifa fuic
zqualiter. Siigitur T, noneft centrum fit punétom
G, cxtra re&tam DE, d quo ducantur linez GA,GC,
GB. Quoniam ergo latera AC, CG, trianguli ACG,
equalia funt Jateribus BC,CG,trianguli BCG, & ba-
{is AG, bafi GB, (font enim 4 centro ad’ circumfe-
rentiam): [per § pri,Jeruntanguli ACG,BCG,zqua~
les, ideoque re@iserat autem & angulus ACT, re¢tus
ex conftructione, Igitur duo anguli recti ACT,
ACG, zquales erunt, pats, & totum quodeft abfur-
dum. Non eftergo puntum G,centrum; cademque
ratio erit de emni alio, prater quam de ipfo T; Qua=
re dati circuli centrum reperimus .. Quod erat efh-
ciendum . : .

COROLLARIVM,
Ex hac Propol, manifeftum eft , quod fi in circule
- reGaaliqua linea aliquam ream lineam pariter in
, Circnlo ductam fecet bifariam , & ad angulosrectosy
- : ’ S )

S It datus circulus ADBE, cuius centrum oportet
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in fecante effe centrum circuli. Nam ex eo quod DE,
recta reCtam A B, bifariam fecet in C, & ad angulos
rectos, oftenfum fuit , pun&um eius medium T, ne-
ceflario efle circuli centrum , -

PROPOS. 2. THEOR. 1.

Si incirculi periferia duo quelibet pun&a
. fuerint accepta ; reta linea, quae ad ipfa
pun&ta adiungitur , intra circulum cadet.

»

]N circulo AEB,{umantur quelibet duo puncta A,
1 & B,inciuscircumterentia, Dico reGam ex 4,
inB, ductam cadere incracirculum , itaut ipfum fe-
' cet . Probatur, Du&are@a linea -
AB,inipfa alfignetur quodcumque
pun&um nempe D, deinde [per 1.
- ger,] inuemiatur centrum dati cire
culi, & fit C, d quo ducantur reCtz
CA,CDT, &CB. Quoniam igitur-
g ' intriangulo ABC, duo latera AC,
CB, funt zqualia, ({unt enim d centro ad circumfc=
rentiam) angulus CAB, (per.5. pri ] zqualis eritan=
guloCBA; cumvero angulus CDB,[per 16.pri. ma=
for fic interno, & oppofito CAD, [per 1. ax.] mator

uoque erit angulo CBD. Quia ergo in triangulo

DB, angulgs D, oftenfus elt maior angulo B, [per
19.pri,] etiaM latus CB, maius erit latere CD, fed ree
€ta CB, zqualiseft re@z CT, ob defin, circuli ; ergo
re@ta CT, maior eritrecta CD; quare eum CT, tota
fit in circulo comprehenfa , punGum D, erit intra
- citculum, Eodemque prorlus mode demonftrabicur
geliqua pundtid reGte A B intra circulum reperiri;quas
propter etiam lineare@a - AB, ab huinfmodi punctis
sonflicuta, intca circylum erit, Quase fi in circuly

‘ : pens
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periferia duoquelibet puncta, &c. Quod erat often~
dendum. . . .

. PROPOS. 3. THEOR. 2.
Siin circulo re®a quedam linea per centrum
du&a quandam aliam non per centrum’
‘& jextenfam bifariam fecet;& ad angulosre-
~~€&os iplam fecabit . Et {i ad angulos rectos
eam {ecet , bifariam quoque eam fecabit.

\

_Er Centrum T,circuli ACBD, reta AB,extenfa

. diuidat re€tam CD, noa per centrum du&am,

bifariam in E. Dicorectam A B, efle ad angulos re=

: Gosipfi CD, Prob. Duétis emm redlis

H TC, TD, erunt duo latera TE, EC,

\ duobus lateribus TE, ED, zqualia; &

_bafes TC, TD,zquales, Igitur [per 8.

pris] anguli TEC, TED, zquales

E_~Derunt, hoc eft reti. Quod primoerac
B propofitum , . _ ,

Sit 1am A B,ad angulosrettos ipfi CD,dico reCtam
€D, bifariam fecari in E, 4 re@a AB. Prob. Dutis
enim iterum rectis TC, TD; ¢um latera TC, TD,
trianguli TCD, fint zqualia, [per 5. pri.] erunt an=-
guli TCD, TDC, zquales, Quoniam igitur duoane-

uli TEC, TCE, trianguli TCE, zquis funt duo-
bus angulis TED, TPE, trianguli TDE, & latera
TC, TD, quz re&is angulis zqualibus opponuntur,
wqualia: {per 26, pri.] Erunt latera EC, EDj
#qualia . Quod fecundo proponebatur, Siigitur inn.
circulo re€ta quzdam linea per centrum ducta, &c,
Quod demonftrandum erak, ‘ :

[3

Co- T
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COROLLARIVM,

Ex hac demonftratione facile inferemus , in quauis
triangulo duorum laterum mqualium , lineam , qua
bafim bifariam fecat, perpendicularem efle ad bafim;
Et é contra, lineam, quz ad bafim et perpendicularis,
bafim fecare bifariam : vt patetin triangulo TCD,

- PROPOS. 4. THEOR. 3.

Siin circulo dug reét¢ line¢ non per centrum
exten{z fefe mutuo fecent: fefe mutuo
bifariam non fecabunt.

Vzre@zBC, DE, fe mutuo in A, {ecent in cir-

culo BDCE, non per cegtrum exten{z. Dico
fieri non pofle, vt [efe mutuo bifa=
riam fecent . Si enim vna earum per
centrumitranfit, certnm eft , eamtan-
tum bifariam fecari > folum en:m in
centro , per quod altera ponitur non
tranfire, bifariam diuiditur : fi vero
' neutra per cétrum extendatur, quame-
G1s vna earumn nonnunquam bifariam ab altera diui-
datur , tamen-altera minime fecabitur bifariam . Di-
uifa enim fit tam BC,quam DE,bifariam in A,fi fieri
poteft. [per 1. ter.) Inuento igitur centro circuli,
nempe T,ab coad A, ducatur reta TA. Quoniam
ergo re&ta TA, ponitur fecare reGam BC , bifariam
in A, [per 3.ter.] fecabit iplam ad angulos reétos.
Eadem rationefecabitur DE, ad angulos reGos, cum
etiam ipfa ponacur bifariam divifa in A .Quare reGus
angulus TAB, reto angulo TA D, zqualis erit,pars
toti,quod eft abfurdum . Itaque fiin circulo duz re-
Etz linex non per centyum extenfz,X¢.Quod erat de«
‘monktrandu ' PRO-
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PROPOS. 5. THEOR. 4
Si duo circuli fefe mutuo fecent; non erit
ilorumidem centrum.

Vo circuli ABC, ADE, fe mutuo fecent in A,

& E. Dico iplos non habere idem centrum,
Prob. Sit enim, fi. fieri poteft , idem

centrum virivique T, d quo duzreGe

ducantur: TA, quidem ad punctum

fe&ionis A; TC,vcero {ecans vtramque
circumferentiaminE, & C, Quoniam

. igitor T, ponitur centrum circult ABC,
 entre¢ta TC,retz TA, zqualis.Rurs
fusquia T, centrum quoque ponitur circuli ADEj
erit & reGta TE, eideny re¢tz TA , aqualis. Quare
redz TC, TE, [per 1.pron.] zquales inter fe erunt,
pars, & totum quod eft impollibile . Si igitur duo cir~
culi fefe mutuo fecent,&cs Quod oftendendum crat,

PROPOS. 6. THEOR. 5.
Siduo circuli fefe mutuo interius tangant;
eorum non erit idem centrum.

DVo circuli ABC, ADE, ad inuicem fe interius
tangantin A Dico e6s non habere idem cen~
trum . Probatur. Habeant enim,fi fieri

poteft, idem centrum T, 4 quo duz re-:

¢tz ducantur, TA, quidem ad contae

&uvm circulorum A; At TC, fecans

vtramque circumferentiam in E, & C,’

B Quoniam igitur T, ponitur centrum-
circuli majoris ABC; etit recta Té(t: stew

. st - -
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&2 TA, zqualis. Raurlusquia T, ponitur centrum
circali minoris ADE,ent re®a TE,eidem re@z TA,
zqualis, Quarerectz TC, TE,[per 1.pron.]iater fe
Zquales erunt, pars, & totum quod eft abfurdum. Si
igitur duo circuli fefe mutuo interius tangant, &s, .
Quod erat denionftrandum, '

PROPOS. 7. THEOR. 6.

Si in diametro circuli, quod piam {umatuy
punétum,quod circuli centrum non fit,ab
eoque pund&o in circulum cadant quae«
dam reétx linez : Maxima earum illa erit,
inqua centrum reperitur , minima vero
reliqua; aliarum vero propinquior illi,
que per centrum ducitur, remotiore
femper maior eft: folum autem duz
recte linex ®quales abeodem punétoin

- circulum cadunt , ad vtrafque partes mi-
nimz, vel maxime.

Y N diametro BE, circali BCDET, cuius centrum
G, pin&um afflumatur quodcumque A, prater
centrum, X éx A,cadant incirculum
quotcunque linez AD, AC, Dico
omnium ,quz ex A, ad circumfe=
rentiam ducuntur , maximam efle
AB, inqaaelt centrum, minimam
vera reliquam AE, que diametrum
petficit : Deinde reGtam AC, quz
reGz AB, per centrum duétz pro=
pinquior eft, majorem efle reta AD; quz ab eadem
AB, plus djftat; atque jta de alijs i ducantur ininfie
‘ namg




110 EVCLIDIS ‘
nitum. Demum ex A, ad virafque partes minima fie
nez AE, vel maximz AB, tantummodo duci pofle
duas linea inter fe 2quales. Ducantur ex centro G,
ad pun@a C, & D, duz rectz GC,GD, Quoniam
igitur duo latera AG,GC; [per 20, pri.J matora {unt
religuo AGC, in triangulo AGC, funt autem duzre-
- &z AG, GC, duabus reétis AG, GB, zquales , hoc
cft tous reétze AB, quia GC, GB, funt ab eodem cen-
tro; ert & AB, maior quam AC; eadcmque ratione:
recta AB, maior erit rea AD\& fic de reliquis.Qua-
re AB, maximacit omnium , que ex A,in circulum -
cadunt ,

Deinde quoniam in triangulo DGA, latus DG,
per-20. primi] minus eft duobus lateribus GA, AD,
2t autem G, 1pfi GE, xqualis;ernt & GE, mmot

quam GA, & AD, Quare dempta communi GA,
remanebit adhuc’ AE, minorquam AD, Vade AE,
minima elt omnium, quz ex A, incirculi arcumfe-
rentiam cadunt.

Rurfus quis duo latera AG, GC, in triangulo
AGC, qualia fuat duobus laenbus AG, GD,in
triangulo AGD, & angulus totus AGC , maiorelt
{ua parte AGD, [per 24.pri.] ere bafis AC, maior
bafi AD, & fic de reliquis , fi duétz fuerint . Quare
Jinea propinquior e, qu per centrum ducitur , ma=
jor eft remotiore .

. Tandemlinez AD, exaltera parte zqualis pona«
tur AT, quod facile erit, fi ad centrum G, ver(us al-
reram partem ponatur vous angulus 2qualis angalo -
AGD, vt docet Propof,, 24. lib. primi , qui angulus
imcclligatur comprehenfus lub AG,8 alia ex G, inT,
dua, vade fi poltea contungantur punita A, & T,
perrectam AT, erit TA, zqualisipi AD, qua funt
,duotriangula, quz habeat conditions 4 . Propol. pri~
.milibei 2vnde bafis AD, bali AT, zqualis erit. Quod.

autem

Wi,
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smem nalla alia his duabus AD, AT, poffit effe
®qualis conftat, Nam fi ex A, ducaturalia , quz ca-
dat fapra punGam [, wxta demonltrata erit mator
quam A'F, {i cadatintra, erit minor , vade nunquam
poterie efle zquabs ipli AD. Doz igitur dumcaxat
re@z linexz zqualesad viralque partes minimz AE,
vel maximz AB, cadunt . Itaque fiin diametro cire
culi, quod pram (umatur puactum, &c. Quod erat

1

demoanltrandum ., :

PROPOS. 8. THEOR. 7.

Si extra circulum fumatur aliquod piiGum,
a quo ad circulum deducantur recte qua-
dam linez , quarum vna quidem per cen-
trum protendatur , relique vero vtlibet:
In cauam periferiam cadentium re&arum
linearum maxima quidem eftilla, qua per
centrum ducitur, aliarum autem propin.
quior ei, qu:e per centrum tranfit , remos
tiore femper maior eft; In conuexam vero
periferiam cadentium rectarum linearum
minima quidem eft illa, qua inter pun-
&um,& diametrum interponitur; aliarum
autem €2, qua propmquior eft minima,
remotiore {emper minor eft. Duzautem
tantum re&z linez 2quales ab eo punto
in ipfum circulum cadunt ad vtrafque
‘partes minime, vel maxime .

'Jt datum pun@um A, extra circulum EDBLH,

L) cujusceatrum G, linez fecantescurculum ducane
tar
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tur 4 puncto A, quarum AB, per centrum tranleat, -
reliqua vero AC, AD, vtcumque , Dico omnium .
maximam efle AB, quz per centrum tranfit ; Deinde
reCtam AC, quzreGtz AB per centrum ducta, proe
pinquior exiftit, maiorem quoque efle reta AD,
quz remotsor cft ab eadem AB, & fic de reliquis, {f ~
extarvent . E contrario autemretam Al , omnium,
quz extra citculum {ant, minimam efle : Deinde re-
ctam AF, quz vicimor elt minimz Al, minorem efle

. A reéta AE, remotiore, Denigueex
A, ad wrrafque partes maximz linez
AB, vel minimz A, duci pofletan=
tummodo duas lineas rectas inter e
@quales. Probatur. Ducantur ex
centro G, 2d puncta C, D, E, F, re~
&z GC, GD, GE, GF. Quoniam
igitur duo latera AG, GC, triangu-
It AGC, [per20.pri.Jmaiora funt re~
&a AC; funt autem re&x AG. GC,
zqualesrectis AG, GB, hoc efttoti
rectz AB; erit& AB;maior quam
AC, Eadem ratione erit AB, maior quam AD, &c,
Quare AB, eft omnium, que ex A, in cauam perife~
niam cadunt, maxima; quod primo fuit propoficum,

Deinde,quoniamlatera AG,GC, trianguli AGC,
zqualia {funt lateribus, AG, GD,trianguli AGD; &
totus angulus AGC, maior eft angulo AGD; [per
24.pri.Jerit bafis AC, bafi AD, maior. Eademque
raptone de reliquis erit dicendum . Quare linea jpro-
pinquior ei, quz per centrum ducitur , maior eft re=
motiore . .

Rurfuas, quiaintriangulo AFG, re(ta AG, minot
eft[ per 20, primi]duabus AF, FG; fizquales aufe-
rancur-FG, IG, remancbit adhue AF, maior quam
Al Simili prorius rationc erit AE,maior quam AF,

- ) prorius fati . e,
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&c. Quare Al,omnium lincarum extra circulum,
quz ex A, ducuntur , minimaelt.

Rurfus, cum intra triangulum AEG , cadant dua
rez AF, FG, ab extremitaubus lateris AG, ductz;
[per 21, pri.) erunt AF, FG, minoresiphis AE, EG;
ablatis iguur zquahibus GE, & GF, remanebit adhuc
AE, maior quam AF. Quare linea propinquior mi-
nimz linez Al,minor eft,qua remotiorfab eadem Al

Demum ducatur AL, zquabsipfi AC, & AH, ipfi
AF, quo pofito. Dico hancfolam duci pofle zqua~
lem 1pfi AC, Prob, Sialia pracer AL, potelt duct
aqualis 1pfi AC, neceffario ducenda et (upra,veline
fra AL; (1 ducatur fupra, iuxta fuperivs demonitrata,
erit minor ipfa AL; fi vero ducatur fupra , erit maior;
quare nulla przter AL, ipli AC, zqualis erit . Quo=
qao modo etiam probandum erit, nullam pratee
AH, duci pofle qualem ipfi AF, nam etamlta, du-
cenda erit intea, vel extra AH; 6 ducatur intra minoe
eritipfa AH, ex modo wifis ; fi ducatur extra erit ma=
for; quare nunquam poterit zqualitatem habcre cum
ipfa AF, Duz igitar folum retzlinez zquales ad
vtrafque partes minima, vel maxima cadunt. Si igi-
turextra circulum fumatur aliquod punctum, d quo
ad cirsulum deducantur re&2 quedam linez, quas
rum vna, &c, Quod erat demonftrandum,

PROPOS. 9. THEOR. 8.
Siincirculo acceptii fuerit punéii aliquod,
- &ab eo puncto ad circulum cadant plures,

quam duzrecte lineg 2quales; acceptum
punctum centrum eritipfius circuli.
N circulo BCD,d pancto aflumpto A, cadant plu-

ses, quam duz rectz A B, AC, AD, inter fe 2quae
H les,
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les, Dico pun&tum A, efle ceatrum cirenli BCD,
Prob, Connectanturenim punéta B,C,D, rectis BC,
CD, quibus [per 10. pri.] bifanam diuifisin E, & F,
ducanturex A,reCtz AE, AF, Quoniam igitur late-
ta AE, EB, trianguli AEB, zqualia funt latersbus
AE, EC,trianguli AEC; & bafes AB,
B AC, ponuntur etam zquales ; [per 8,
pri.]eruntanguli AEB, AEC, zqua-
les ; ideoque reci. Lodem mado oftena
demus, angulos ad F, elle re&os. (ﬁa-
R o B recumreétz AE, AF, dinidant rectas
BC,CD,bifariam, & ad angulos re&os,
tranfibit vtraque produ&a per centrum circuli , 1uxe
ta Corollarium Propofitionts primz huiuslibri Pun-
&um igitur A,im}uo fe mutuo fecant ,centrum erit
circali . Si eaim aliud puncétum eflet centrum, non
tranfiret vtraque per centrum. St itaque incirculo
acceptum fueric punétum , &c. Quod erat demons
ftrandum,

" PROPOS. 10. THEOR. 9.
Circulus circulum in pluribus, quam duo-
bus, punétis non fecat .

Ecent {e, fi fieri potelt, duo circuli ECGD, FAE
BG, in tribus punctis E, F,G;[per 1..¢r.]inuens

tem autem fic H, centrum circuli

AFGBE,d quoad difta triapun~

t &a ducantur retz HE, HF, HG,
quz per circuli definitionem equa-

lesinter {eerunt . Quoniam igitur

intra circulum AEBGF,affumptum

eft pun@Gum H, 4 quo cadunt in circumferentiam

Flures quam duzrectx linez , 2qales ; [per 95':::: -J
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erit H centrum circuli AEBGF ; Eft autem idem
punctam H, ob eandem rationem centrum circoli
EFDGC; Duoergocirculi e matuo fecantes ha-
bent idem centrum.Quod et ablurdum.[per §.bmixs.]

PROPOS. 11. THEOR. 10.
Siduo circuli fefe intus contingant , atque
accepta fuerint eorum centra : ad eorum.
- centraadiunctare@a linea, & produéta in
conta¢tum circulorum cadet.

Angatcirculus ABC, circulum ADE , intus in

A; fitque G, centrumcirculi ABC, & F, cene
team pariter circuli ADE, quod neceflario a priori
diner{um erit, camduo circuli

fele interius tangentes [per 6,

[ oy
Ve ter.]non poflint idem centrum
A ‘H habere. Dico lincamextenfam
per G, & F, ad folum conta-

&um A, effe re&tam. Probatur.
B Sienimlinea GF, produ&a ad
contactum A, non eft re&a,
ad alivd pun@um, fi fieri poteft, nempe ad C, duca-
tur FC, quz fimul cum GF- conftituat rectam GFC,
Quoniam igitur in circulo ABC, aflumptum eft pun=
¢tum F, quod non eft centrum; [per 7.2er.J exit recta
FC, refiduum illius,qué per certrum tranfit,omnium
minima : maior igiturerit FA,ipla FC;fed FA,per
circuli definitionem, eft zqualis ipfi FD ; quare FD,
maior erit ipfa FC, quod elt abfurdum , nam FD, el
vaa pars, & FC, totum « Non igitur GF, fimul cum
FC, facit vnam lineam rectam, at folam FA, Qua.
propter fi duo circuli fefc intus cdtingant,&c. Quod
erat demonitrancam. H =2 PRO-
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PROPOS. 12. THEOR. 11.
Siduo circuli fefe exterius conringant , linea
recta, quzad centra eorum iungitur,per
contactum tranfibit .

DVo circuli DCF,ECG, tangant fe exterius in C;
& ceatrum citculi DCF, fit A, circuli vero

: ECG, fit B, Dico rectam exten=
fam per A,& Btranlire per con=
tactom C, Probatur.Si enim non
tranfit fecet oircumferérias in D,
& E, ducanturque ex centris A,
& B,ad contaétum duz reitz li-
nez AC,BC, Quoniam igitur in triangulo ACB,
duolatera CA, CB, [ per 20, pri.] maiora {unt latere
AB:Eftautem re@a AC,reGtz AD, zqualis(exeo
quod A,ponatur centrum circuli DCF, ) & recta BC,
ob eandem rationem , zqualis rectz BE ; Quareduz
reGtz AD, BE, erunt maiores re€ta A B, aliquz par-
tes maiores toto ,quod eft abfurdum . Si igitur duo
circuli lefe exterius contingant. &co Quod erat de=
monitrandum . '

PROPOS. 13. THEOR. 12.
Circulus non tangit circulum in pluribus
punéis, quam vno, fiue intus, fiue extra
tangat.

Angant [ele circnli AEBF, CEDF,intus,fi fieri

A poteft, in pluribus punctis quam vno E,& F,
Aflumantur autem ceatra horum circulorum G, H,
Quz [per 6, ser 1 diuerla erunt ; per quz recta GH, &
in



ELEM I 1y
in vtramque partem extendatur, [per 11, ter.necely
eft cadere in contactus E, & F. Itaque cum G, fit

B D
cettram, & reGa EGHF,diameter,dinidetur EGHF,
bifariam 1n G. Similiter dinidetur eadem EF, bifa-
riam in H,quod eft ablurdum. Vna enim re@ain
vno dumtaxat puncto bifariam diuiditur.

Quod fi quisdicae, retam GH,extenfam ad partes
‘quidem H, cadere in contattum E; atvero ad partes

» minime pertinere ad contactum C, fed fecare

vtrumgq; circulum (vtin fecun=
dafigura.) Refpondeo, & dico
hoc re@e athrmari non pofie,
E 77 HGN cum demonftratio antecedentis
X Propol. fit vainer{alis, & vtrig;
C conta&uiconueniat;vade GH,
protraGa debet cadere in vert-
D que contaGum ,non autem (e~
' care ambos ¢irculos .

Rurfus tangant fe circuli AEFB, CEFD, exterius
in pluribus pun&isquam in vno, nempein tota cir-
cumferentia interceprainter E, & F. luxta primam
Propof, huius libri inueniantur centra H, G, quibus
ad pun®a E, & F, ducantur re@tz HE, HF, GE,
GF.lam linea HEG coniungenscentra H,G,& tran-
fiens per contattum E, [per 12.2¢r.] re@a erit;qua
pariter ratione etiam HFG, recta ent, quod eft 1m-

flibile, quia duz reG {patium clauderent. Quare

i duo circuli fefe exterius contingant invno punéto
fe tantummodo tangunt. Quod erat demoniirandum,

W
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PROPOS. 14. THEOR. 13.
In circulo ®quales recte linex 2qualiter di-
ftant acentro. Etqua zqualiter diftant
a centro, &quales funt inter fe.

Int in circulo ABCD, cuius centrum F, duz re-
&z AB,CD, zquales. Dico ipfas 4 centro E,
A~ \p ¥qualiterdiftarc, Probatur. Du-
3 cantutex E, centro ad rectas AB,
g CD, duz perpendiculares EG,ET,
& coniungantur reéte EB, EC, [per
/ 2, ter.] Secabunt reGtz ET, EG,
S reGtas AB, CD, bifariam . Quare
: cumtotz AB, CD,zquales ponan-
tur, erunt, & earum dimidia, videlicet BT, CG, in-
ter {e zqualia, Quoniam igitur quadrata EB, & EC,
ob laterum zqualitatem, {unt inter {e zqualia : qua«
dratumautem EB, [per 47. pri.] eft zquale duobus
quadratis BT, TE; erunt & duo quadrata BT, TE,
zqualia quadrato EC; fed eidem quadrato EC,[per
47. pri.]zqualia funt duoquadrata CG, GE: quare
iuxta primum pronunciatum duo quadrata BT, TE,
erunt zqualia duobus quadratis CG, GE, Ablatis
igitur zqualibus quadratis re¢tarum zqualium BT,
CG, remanebunt quadrata reGarum ET,EG,2qua«
ha, ideoque, & re¢tz ET, & EG, zquales crunt, Di-
ftant igicur iuxta 4, defin, huus libri reGz AB,CD,
#qualiter d centro E, :

Denuo diftent re¢tz AB, CD, 2qualiter i centra
E. Dico easinter {e zquales effe. Prob. Ducantur
enim iterum ex ceatro E, ad AB, CD, perpendicula-
tes ET, EG, qua per 4.def. huius lib, zquales erunt;
dividentque reGtas AB,CD;[per z.ter.}bifariau&-!)u-. '

5 ‘ : ’ is
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Qisigitur rettis EB,EC erunt carum quadrata ¢quas
ba, Eftautem quadratum reGz EB, [per 47. pri.}
#quale quadratis re¢tarum BT, TE,& quadratum re-
G EC,zquale guadratis reCtarum CG,GE, Igitur &
quadrata re &aria BT, TE, 2qualia funt quadratis re-
&Garum CG, GE;ideoque ablatis qualibus quadratis
zquabum reGarvm ET, EG, remanebunt quadrata
te¢taram BT, CG, zqualia jatque adeo reCtz BT,
CG; ac propterea earum duple AB, DC, zquales
quoque crunt . Itaqueincirculo zquales reCte linez
:qualiter diftant 4 centro,&c, Quod erat demoftran-

um, N

PROPOS. 15. THEOR. 14.
Incirculomaxima quidem linea eft diame,
ter; aliarum autem propinquior centro,

remotiore femper maior eft.

N circulo AETNBD, cuius centrum C, diameter
fit AB, & reQa ei propinquior DF , remotior au-
tem TE, Dico omninm maximam efle AB, & DF,
maiorem quam TE, Prob, Ducan~-
tur enim exC, centro re¢tz CH, CI,
perpendicularesad DH, TE. Et quia
a centro C, remotior eft TE , quam
DF, erit Cl, maior quam CH, per 4,
def, huius lib. Abfcindatur ex CI, re=
&ta CL, zqualis re@z CH, atque per
L, ducatur. NG, perpendicularis ad
CI, conpetanturque re&¢ CE,CT,CN,CG. Quo-
niam igitur perpendiculares rectz CH, CL, zquales

* Yunt, zqualiter diftabunt re@z NG,DF, i centrd;per

4. defin. huius lib, & ideo[per 14.ter.]inter le 2zqua-

leserunt. Rurfus quia rect2 CG, CN, [per20. pri

maiores quidem funt reGa NG , & {unt zquales dia-
o . H 4 metio

Ed
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metro AB,erit diameter AB, maior quam NG, Fa.
demque ratione erit AB, maior omnibas alijs lineis:
Deinde quia latera CG, CN, trianguli GCN, zqua~
lia funtlateribus CE,CT, trianguli ECT: & angulus
NCG, maior angulo TCE, [per 24. pri.Jerit reGa
NG, maiorre@a TE, Atque adeo DF, quz oftenfa
fuit zqualis ipfi NG, maior quoque erit quam TE,
In circulo igitur maxima quidem linea eft diameter,
&c. Quod erat oftendendum,

"PROPOS. 16. THEOR. 15.

Re&a linea,qua ab extremitate diametri cu-
iufcumque circuli perpendicularis duci-
tur,extra circulum cadet:& inter ipfam re-

~ &amlineam, & circuli peripheriam altera
re@a linea non cadet: & femicirculi angu-
lus quocumque angulo acuto re¢tilineo
maior eft; reliquus autem minor.

It datus circulus
4_E D AFB,cuius dia-
meter AB, & cen-
trum C, Ab extre-
mitate  diametri,
C hoc et 4 puncto A
[per 11, pri.] duca-
tur perpendicularis

AD. Dico huiof-
/ modi perpendicu~
Jarum extra circu~

B. lum cadere. S
Demoft,
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Demontt, Accipiatur aliquod pun@um in ipfa lie
aea AD, fitque punétum E, 3 quoad centrum C,.
re¢ta ducatur EC, Cumenim in triangulo EAC ane
gulus EAC fic re¢tus(per 10.def ] erit angulus AEC
[per 17. primijminor re&o; quare [per 19,pri.] latus
CE fubtendens angulum reGum erit maius latere
CA angulum acutum {ubtendente ;fed linca CA ha-
bet fuum excremum A in circumferétia circuli AFB:
ergopun@um E extremum hnez CE erit extra cir-
culum: quod pari rarione de quocunque alio punéto
linez AD demonftrari poterit : ergo tota linca AD
extracirenlum cadet . ,

Dico rur{us inter perpendicularem AD, & circuli
peripheriam AF ad punctum A, non pofle duci aliam
re¢tam lineam non {ecantem portionem circuli AFB.

Demontt. Si poteft duci ducarur, & fit AF. Quia
angulus CAFeft acutus, vtpote parsre@i CAD, id
" pun®oC, ad AF demittatur perpendicalaris, hazc
[per Coroll.2, Prop. 17. pri.] cadet ad partes anguli
scutiCAF, in pun&um G. Cum ergoin triangulo
CGA angulus, CGA fit reGus ob perpendicularem
CG, &angulus CAG acutus: [per 19. pri.] erit latus
CA mgius latere CG; quare fi maius latus CA exe
tremum A obtinetin circumferentia circuli, minas
Iatus CG habebitextremum G, intra circulum ; fed
punctum G eft in linea AF: ergo linca AF circulum
fecabit, v ..

Dico tertio angulum femicirculi BAF, fa&um fcie
licet 4 diametro BA, & a circumferentia AF, maiow
remefle quocumque angulo acuto re@ilinco. .

Demonlt, Quiacx demontratis inter re@am ADy
& circumferentiam AF alisredia ad contaltum A,
‘duci nequit quin circulam fecet; inde fequitur angue
lom acutumd diGa linca AF, & diametro AB fae
&um pastem offc anguli femicirculi BAF; & ld;?“:n'

- guius
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gulus femicirehli erit femper maior quolibet angulo
acuto reilineo . .

Demum dico angulum contattus (itaenim appele
Jatur angulus FAD mixtus, faCtusd tangente AD, &
a circumferentia AF)minorem efle quolibet angulo
acuto rectilineo . ,

Demonlt. Inter re@am AD, & circumferentiam
AF, ex vifisinfecunda parte huius propof, aliare&a
duci nequit ad pun@um A, & fiducatur debet cir-
culum (ccare * ergo angalus acutus a tali linea,ac
tangenre faCtus, videlicet angulus FAD erittotum
relpe@iué ad angulum contingentiz FAD: vnde[ per
19.pron.] angulus contactus FAD minor erit quo-
cumgq; anguloacuto re&ilineo ; quod erat demone
ftrandum,

: COROLLARIVM,

Hinc manifeftum eft, re@am a diametri cireili ex<
tremitate ad angulos re¢tos du@am, ipfum circulum
tangere . Oftenfum enim eft iplam cadere extra cir-
culum, Quare folum in pun&o illo diametri extre=
mo circulum attiagit, :

Quapropter fi inbeamur per datum puntum A, in
circumferentia circuli AB,rec¢tam lineam ducere,que
circulum tangat in A, ducemus ex A, ad centrum C,
reCtim AC, & adeam excitabimus perpendicularem
FAD,quz circulum tanget in A, vt deméitratum eft,

-~ PROPOS., 17. PROBL. 2.
A dato puncto rectam lineam ducere, quee
datamn circulum tangat. '

% X pun@o D, ducenda fit linea , quz tangat cire

< culum FEC, cuivs citculi centrum fit B, Ducaw:
R tug

-



ELEM. IIL 393
turrecta DB, fecans circumferentiam FC, in E, pund
@o. Deinde centro B, interuallo BD, deflcribatur
cicculus DT, & ex E, educatur ET, perpendicularis
ad DB, fecans circulum DT, in T,
TR punéto . Ducta denique recta BT, fea

- canscirculum FEC, 1n C, conne@a=
‘tur re@a DC: quam dico tangere cit=
{culum FEC, in puncto C. Prob. Cum
- enim duo latera BE, BT, trianguli
*......=* EBT, 2qualia fint duobus lateribus
BC, BD,trianguli CBD, vtrumque vtrique, vt patet
per circuli dehin. Angulufque B,dictis lateribuscoms
prehenfus fit communis : (per 4. pri,] Erunt & bafeg
ET, CD, nec non etiam anguli BET, BCD, fuper -
ipfas, zquales . Eft autem BET, reGus per conftru<
&ionem; quare & BCD, reQus erit. Itaque DC, cuma
fic perpendicularis du@a ad C, extremum femidia«
metri CB,tanget circulum per corollarium precedens
tis propol, A dato ergo punGto D, du@a eft DC, res -
¢ta tangenscirculum FEC; in C, quod faciendum
erat.

PROPOS. 18. THEOR. 16.
Si re@ta quapiam linea circulum tangat,d
- centro autem ad conta&um adiungatur
re&a quedam linea; quz adiun@a fueris,
ad ipfam contingentem perpendicularis
erit. ‘

~

EQa linea A B, tangatin pin&o B,circulum
EBDT, cuius centrum C, & ex C, ad B, recta
ducatur CB, Dico CB, perpendicularem effe ad AB,
Prob, §jemm non eft ducatur CA, pcrpendlculanq
- 2

L I

~
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ad AB, fecans circumferentiam in E. Quoniam igitue
in wangulo CAB, [per 1. primi.J duo anguli CAB,

BC, funt minores dunbus re@iss
eft autem per conftrutionem CAB
reQustigitur CBA , erit minor re-
¢to. Quare[per 19.pri,]maior erit
reGa CB,quam CA:fled recta CB,
zqualiselt iph CE; ergo CE,erit ma=
- toripfaCA, parsquam totum,quod
eftablurdum. Eft igitur CB, per-
pendicularis ad AB, Quare fi circu-
Jum tangat re¢ta quzpiam linea, &c. Quod erat dee
monftrandum .

PROPOS. 19. THEOR. 17.

Si circulum tetigerit reéta quapiam linea, 4
contactu autem reta quapiam linea ad
angulos rectos ipfi tangenti excitetur: In
excitata erit centrum circuli.

TAngat re¢ta AB, circulum ABDT (vtinante«
" cedentifigura) in pun&®o B;&ex B, ducatur
BT, perpendicularis ad AB. Dico in BT, eflecens
trum circalis Probatar, Sieniminipfa BT, noneft
centrum circuli, erit extra,nempe in G,4 quo ad con-
talum B, ducatur recta GB, quz [per ng. ter.] pere
pendicularis erit ad AB. Quare angulus GBA, erit
-rectus ; fed etiam angnlus CBA , per conftru@ionem
eft reGus :igitar duo anguli GBA, & CBA, inter fe
zquales erunt pars, & totum: quod eit abfurdum.
Non igitur extra BT, céntrum citculi exiftet , Quare
fi circulum tecigerit reéta quzpiam lines, &c, Quod
¢rat demonftrandum,
~- S PRO=
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PROPOS. 20. THEOR. 18.
In circulo anzulus ad centrum duplex eft an.
guliad periferiam,cum fuerit eadem peri-
feria batis angulorum. ‘

N circulo ADBE, cuius centram C, fuper bafim
AB, conlticuatur angulus ACB, ad centrum : &
fuper candem balim angulus ADB, ad periferiamy

ATE * A ATR

Dico angulum ACB,ad centrum duplum efle angali
ADB; ad periferiam, Probatur. Includant enim
primum duz DA, D8, duas CA, CB, & per centrum
C, recta extendatur DE. Quoniam igitur duz reCtz
DA, DB, {untinter (e ®quales, [per §. pri.] erunt an-
guli CDA, CAD, inter (e zquales : E(t autem exter~
nus angulus ACE, [per 32, pri,] zqualis duobus ine
ternis, & oppofitisCDA, €AD :Quare ACE, du-
plus eritalterius corum, vtanguli CDA, Eodem mo-
do duplus oftendeturangalus BCE, anguli CDB.
Quapropter totus angulus ACB, duplus erit totius
anguli ADB . Quandoenim duz magaitudines dua-
gum funt dup'z, fingulz fingularum, eft quoque ag-
gregatum ex illis aggregati ex his duplum , Confta
ergo propofitum, ;

Deinde nonincludantre@z AD, BD, reGas CAs
CB, {ed DA, per centrum exténdatur . Quoniam igi-
tur externus angalus ACB, [per 32, priz] acqu;lls Bt

. 00w
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Huobus internis CBD, CDB: hi autem duo ob zqua«
litatem lateram CB, CD, [pers.pri.] {unt inter fe
zquales,ent angulus A C B, alterius eorum duplus
mnempeanguli A DB; quod fuit propofitum .

Demum re@a DA, fecet rectam CB, & per cen-
trum C, extendatur recta DE. Quoniam igitur an
gulus ECB, ad centrum, & angulus EDB, ad penife-
giam, habent candem bafim EB,& recta DE,per cen-
trum extenditur ; ericangulus ECB, duplus anguli
EDB,vt in fecunda parte buius Propof, often{am eft,
Siouli modo erit angulus ECA, duplusanguli EDA,
habent enim hianguli eandembafim EA, Reliquus
fgitur angulus ACB, duplus erit reliquianguli ADB.
[per 20.pron.] Quando enim totum totius eft du-
plum; & ablatum ablati, eft & reliquum reliqui du.
plum. In circalo igiturangulus ad centrum duplex
elt, &c, Quod crat demoaitrandum,

PROPOS. 21. THEOR. 19.
Incirculo, quiin eodem fegmento funt an-
guli, funt inter fe zquales.

N circulo ABDC, cuius centrum E, exiftant an=
liC, & D, infegmento ACDB ., Dico cos efle
quales . Probatur, In primis fic fegmentum AC
DB, femicirculo maius ; & ducantur rectz AE, BE,
: C ad centrum E. Quosiam igitur angu=
lus AEB,ad centrum, [per 20. ter.) du-

plus eft tam auguli ACB, quam ADB,
ad periferiam; cum omncs habeant ean<
dem bafim A B; eruat anguli C,D,dimi-
diatz partes anguli E.[per 7.pron.] Qua=
P reinter {e zquales erunt, Eademque
- Jatipne ompces alij anguli exiftentes in

ol rcg-
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fegmento A C D B, oftendentur effe squales ,
Sit deinde fegmentum DABG, vel femicirculug,
velfemicircalo minus ., Ducantur per centrum F, rew
A B &z AF, BG, & infegmento
minoit connettaniur re@z
‘ DE,CE.(%uoniam'iguur an!
D C gulus DEF, ad centzum,[per
20. ter.] duplus eft ansulj
DAF, ad perifetiam ; Simi=
liter angulus CEF , anguli
. CAF;ac proinde duo anguli
G fimul DEF,CEG, duorum
angulorit fimul DAF,CAF,
A B dupli-erunt , hoc eft; totius
snguli DAC:Sunc aatem an-
D C guli DEG, GEF, zquales
angulo DEF: eruat quoque
tres anguli DEG, GEE,
FEC, fimul dupli anguli
DAC, Eadem ratione erunt
ijdem tres anguli dupli ane
guli DB C. Quare [per 7.
pron.] zquales erunt anguli DAC, DB, Itaque in
circulo, qui in eodem fegmento funt anguh, &c,

Quoderat oftendendum ,

PROPOS. 22. THEOR. 20.

Quadrilaterorum.in circulis defcriptorum
anguli, qui ex aduerfo, duobus rectis fung
zquales.

N circulo ABCD, culuscentram E, infcriptum fig
quadsilatcrum ABCD, Dico duos angulos E:)o;;o-
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- fitos ABC, ADC; item BA D,BCD, 2qualeseffe duos
busrectis. Probatas; Dactis enim diametris duabus
AL, BD,[peras ter.;eruar duo anguli ABD,ACD,
§ncodem legmento ABCD,zquales . -Quare duo ane
gult ABD, CBD, bog et totius angulus ABC , zqua-
liseft duobus angulis ACD, CAD, nam duo anguli
R CBD, CAD, cum fintin eodem
fegmento [per 2 1.buins]{unt inter
fe zquales. Addio igitur com«
A pmuniangulo CDA, erunt duo an-
gult ABC, CDA, =quales tribus
angulis DCA, CAD, & ADC,
Sedatt tres [per 32. pri.] aquales
funt duobus re@is . Igitur, & duo ABC, ADC,duce
bus rectiszquales erunt . Eodem modo oftendemus,
angulos BCD, BA D, efle duobus rectis 2quales.Nam
rurius duo anguli ABD, ACD, [per 21, ter.] fune
zquales ! Item dno BCA, BDA; ac proptetea totus
angulus BCD, ducbus angulis ABD, BDA, aqualis
erit, Addroigitur communiangulo BAD;erunt duo
anguli BCD, BAD, zquales tribus anguls ABD,
BDA, DAB, [per 32.pri.] Sed hu tres funt 2quales
duobusre@s ; Ig:itur, & duo BCD, BAD, duobus
re&szqualeserunt . Quadrilatercrum igitur in cire
cubis defcriptorum, &c. Quod erat demonfirandam,

PROPOS. 232 THEOR. 21.
Super eadem refta linea duo circulorunry
fegmenta fimilia, & in%qualia non con-
fituentur ad eafden partes.

S}tnim fieri potelt fuper re&a AB, conftituantur

\J " ad caldem partesduo legmenta fimilia , & 1in®-

quilia ACB, ADB . Perfpicuum eft autcmf, cl;uod fe
olum
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dintetfecantin pandlis A, & By {per 10, fer)
~+Eiscalus enim circulum non fecat in pluribus quam
duobus paddis . Vodeperipheria vaius fegmenti to-
s oo el o taerit extra peripheriam alterius, Da,
RN : catur igitur re@a AD , fecans cir-
. ;{"' 4, cumferentiasin C, & D, conneGaa.
3 A turqueretz CB,DB. %qoniam igis
eras % tur fegmenta ponuntur fimilia , erie
~Ex - Y peri1e, Defin, buins lib. angulus A
CB; zqualis angulo APB,ex ternus interno, quod eft
-abfotdum, [per 16.pri.] Nonigitur fegmenta funt
fimilia. Quare fupereadem realinea, &c, Quod
erat oftendendum » : '

PROPOS: 24. THEOR. 22.

Super 2qualibus recis lineis, fimilia circus
- lorum fegmenta , funt inter fe zqualia.

" Vper retislineis zqualibus AB, DE, conflituta
o) fint fegments fimilia ACB, DFE. Dico ea inter
Refle zqualia, Prob. Lineg enim AB, DE, cum fint

4 xquales, coggruent inter
fe, fialtera ‘alteri fuper=

‘ ponatur . Dicoigitur,&

fegmentum ACB, f{eg-

A - BD E mento DFE, congruere,
Sicnimnoncongruit cadct aut extra, aut intra, aut
partim extra, partimintra, Quod fi extra,aut ine
tra cadar, conftituentur {uper eadem recta DE, duo
fegmenta ACB, DFE, fimilia, & inzqualia , quorum
vnum totum extra aliud cadit . Quod clt ablurdum,
‘[per 23.ter.] Demonttratum enim eit contrarium , Si
vero {egmentum: voum cadat partime intra, partim
extra, perfpicoum-clt huiufmodi circulorum feg-.
: C-

o

u
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menta fefe fecare in plunbus pun&is, quam duow
F - bus, nempe in punctis D,E, & G,

G Quod-elt ablurdum , [per 10, ter.]
\*¥ Citculi enim non fe fecant in plu-
. ribus pun&is, quam duobus. Conw

gruet igitur fegmentum ACB, feg-

A B mento DFE; atqueadeoipla ig’ter fe

2qualiaerunt. - Quo circa luper zqualibus reis li-
neis, &c. Quod erat demonfirandum . '

PROPOS. 25. PROBL. 3. .
Circuli fegmentodato,defcribere circulum,
cuius eft fegmentum.

S‘ t fegmentum circuli ABC, quod perficere opore
teat, Subtendatur re@a AC, quz bifariam fece~
n&o, per quod perpendicularis ducatur

tus in D, pu
. B, conne@arurque AB,

-+ Angulusigitur ABD,vel ma-
for eft angulo DAB,vel gqua.
lis , vel mipor . Sit primum
 maior {quod fane comiinget
quando fegmentpm- ABC,

femicirculo minuserit, Tunc

enim qua B, tranfic per

centrum ex Corollario pro-

pof.1. huius lib. quod centrum elt extra {egmentum,
cum {egmentom ponatur femicirculo minus ; erit
DA, maior quam DB, cum BD, petficiens diame-
trum fit [per 7, ger.] omnium m10ima, U cX pun&o
D, in circumferentiam cadunt.Quare angulus DBA,
[per.18, pri.] maior erit angulo DAB) hatque angue
lus BAE, [per 23.pri.] zqualis angulo DBA, fecetq;

re@a AE,reGam BD,productam in E. Dico E,efie

A
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ventruny circuli, cnius fegmentum eft ABC, Probat.
Duéta enim re@a EC,erunt due latera AD, DE,
trianguli ADE, 2qualia duobus latetibus CD, DE,
trianguli CDE, & anguli di&is lateribus contentt
Zquales, nempere@i, Quarebafes AE, EC, [per 4.
prijzquales erunt, Eft autem [per 6,pri.) & EA,
zqualis ipfi EB, quod angnh EBA, EAB, fint zqua-
les per conftructionem . Igitur tres linex EA, EC,
EB, zqualeserant: Ac propterea [per 9. ter,1E cen-~

trum erie circult ABC, cum ex E, plures quaot duz
seCtz linez zquales cadant in circumberentiam .

Sit deinde angulus DBA, angulo DAB, zqualis:
B (quod continget quando fegmen-

twm A B C, femicirculus fuerit.)

- Tunc emim erit AC.diameter, & D,

;entn[sm a/t'que adeo DA,DB,zqua-

es ; [perfexta primi] Erat au-

A P C tem, & DC, zqﬁalis igﬁ DA,nam
re&a AC,feét fuit bitariam . Quapropter cum tres
re&z DA, DB, DC, cadant ex D, in circumferen-
tiam ; erit [per 9.bwius lib.] D. centram ¢eirculi ABC,

Sit tertio angulus DBA, angulo DAB, minor:

(quod quidem eneniet, fi fegmentum ABC, femicire

calo maiusextiterit. Tuncenim,quo-

niam BD, tranfitper centrum ex Co-

rol. propof, 1. huius lib, quod guidem

intra fegmentom , cum maias efle po=

natur,exiftit; eritq;{per 7.ter.JDBom=

A  nium, qua ex D, in circumierentiam

- caduat,maxima;maior igitur erit quam

DA; ideoque angulus DAB, [per 18, pri.j malor erit

angulo DBA,) FiatqueangalusBAE, (per 23. pri.]

zqualis angulo DBA,&’[;C!! reéa AE; reftam é}D,»
el 2 inE,
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in E,punéto;quod oftendetur efle centrum.¢o modo,
quo id ipfum oftendimus, quando angulus DBA,maw
jorerat angulo DAB, dummodo ducatur recta EC.
Circuli igitur {egmento dato defcriplimus circulumy
cuius eft {egmentum . Quod erat faclendum, * -

PROPOS. 26. THEOR. 23.
In 2qualibus circulis, ®quales anguli 2qua-
libus periferijs infiftunt,five ad centra,fiue
ad periferias conftituti infiftant.

N circulis zqualibus ABC, DEF, quorum centra
G, & H, conltituti fint primum ad centra anguli
- azquales AGC, DHF,
Dico periferiasAC,DF,.
quibus infiflunt, effe
{ ' . zquales.. Prob. Suman-
‘ tur' enim in periferijs
) ABC, DEF, duo pun-
&aB, & E,ad quzre=
&=zducantur AB,CD, DE, FE. Quoniam igitar
anguli B, & E, [per 20.ter.] dimidij {unt zqualium
angulorum G, & H;erunt, & 1pfi zquales Lnter feo
Quare cx defin, fegmenta ABC, DEF, fimilia erunt
Et quia Jatera AG, GGC, zqualia {unt lateribus, DH,
HEF, propter circulorum zqualitatem, & anguli, quos
coatinent G, & H, zquales, ex hypotheﬁ", fi conciw
piantur bafes duétz i pun@o A, ad C, & puntto D,
ad F, crunt inter fe [per 4.pri.] aquales. .Cum igitue
fegmenta fimilia ABC, DE'F, fint fuper lineas x qua=
les,feu bafes zquales AC, DF, [per 24, ter.] crunt
ipla inter fe zqualia , Quare fi a circulis aqualibus
huiufmodi fegmenta zqualis demantur,remancbunt,
& fegmenta AC, DF, imter fe zqualia ; uqu:‘adm
. : -
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periferia AC, periferiz DF, zqualis erit, Quod et
-propofitum . '

-Sint deinde ad periferias conftituti duo anguli
zqualesB, & E ; Dico rurlus periferias AC, DF, {u=
per quas infiftunt, efle 2quales . Erunt enim, vt prius,
fegnienta ABC, DEF, Similia, Cum igitur fint {u-
per zquales lineas AC, DF, (cum enim anguli G, H,
aquales fint, funt enim [per 20.1¢r.] dupli angulo-
sum zquahid B,E; erunt vt priusrectgiacte d puncto
Ajad C,& d pacto Dyad F,zqualessvndelper 24.ter.3
eruntipfa inter fe zqualia . Si igitura circulis zqua-
libus detrahantur , remanebuint , & fegmenta AC,
DF, zqualia _ In zqualibus itague circulis, &c, Quod
fuit demonftrandum, o

PROPOS. 27. THEOR. 24.
In zqualibus circulis , anguli; qui 2qualibus
_ periferijs infiftunt , funtinter fe zquales,
- fiue ad centra, fiue ad periferias conftituci
infiftant,

lNcircﬁiis zqualibus ABb, DEF, quorum centra
G, H, infiftant primum anguli ad centra AGC,
- : DHEF, =zqualibus

eripherijs AC,DF,

K %i;ﬁ angulo:llc\GC.'

F ‘s s ine

A' ter fe cﬂe‘.%‘tobaturr

. Si enim non fuat.

PR A 4 zquales fit angulus

AGC, minor : [per 23, primi] fiat angulus AGI,

xquzlis angulo DHF, Erunt igitur[per 26.t67.] pe-.

ripheriz Al, DF, zquales. Cum vero periferia AC,
R . 1 3 Zqua-

b
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gqualis ponatur pesitesiz, DEserynt periferie ALAC,
inter (e xzquales, pars, & totum s quod eft abfuidum,
Suntergo anguliAGC, DHE, @quales. . ;.-

Infiftant deinde eifdem periferiys aqualibusy AC,
DF, anguli B, & E, ad périferias, quosrurfus dico efle
zquales. Probat, Nam 3nguli B, & E, ad periferias,
[per 20.2¢r.] funt fub duph anguloram G.H, ad eénm
trum; fed anguli G,Hyad centrum demqnitrati (afic -
zquales; igitur & anguli B, & E, zquales crunt. In.
zqualibus igitur circulis anguli, qui equalibus-pecie
ferijsinfiftunt, &c. Quod erat.demonftrandum;.: -

.. PROPOS. 28. THEOR. 25.-:
In zqualibus circulis zquales rectz linew
zquales periferias auferunt, maiorem
- quidem maiori ; minorem autem minori,
l N circulis aequalibuS‘AhB-, CHD, quorum centra
E,& T, fint re@Gz 2quales AB, CD. Dico: maio-
rem periferiam AGB,zqua-
lem: effe maiori periferiz -
CHD,& minorem AIB,mi«
nori CKD, Probatur. Dud’
&is enim tedis EA, EBs
D TC, T D;erunt latera AE,
- E B, trianguli AEB, zqualia
lateribus CT, T D, trianguli CT D; ponuntur avtent,
& bafes AB, CD, zqaales . Igitur [per 8.pri.] and
guli E, & T, aquales epunt 2 ac propterea periferig:
AlB;, ®KD, quibus infiftunt , [per 26. ter.] zquales
ergnt: quz ahlae ex torié zqualibus relinquent ecfam
aquales AGB, CHD, In zqualibas ergo circulise
aquales re@z lincz,&c, Quod crat demonitrandin, .

\ e PRO-
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PROPOS. 29. THEOR. 26.
In ®qualibus circulis , ®quales periferias,
zquales reGe linex fubtendunt.

lNcirculis'gqnalibus AGB,CHD\(in preced.figura)
ponantar equales peritene AGB,CHD); itemAIB,
CKD, Dico re@as AB, CD, quz eas {ubtendunt, efle
zquales. Prob, Dutisenim lineis, vt prius, eruat latera
AE,EB triang, AEB,zqualia lateribus CT, T D,trii-
guli CTD; funt autem & anguh E, T, [per 27. ter.]
zquales, quod zqualibus periterijs AIB, CKD, infi-
ftane, Igitur &bafes AB, CD, [per 4. pri.] zquales
erunt. Inzqualibus ergo circulis, zquales periferias,
&c. Quod erat oftendendum . C

SCHOLIVM,

 Proximz antecedentes quatuor Propof. etiam in
eodem circolo funt intelligendz , quemadmodum
conftat ex addu@is demondtrationibus , quz cuam
locum habent in vno , eademque circnlo .

PROPOS. 30. PROBL. 4.
Datam periferiam bifariam fecare.

It periferia ABC, bifariam fecanda. Ducaturre-
¢ta fubtendens AC,qua bifariam in D,diuifa,eri-
B gatur perpendicularis DB, qua perife-
@ riam A BC, bifariam fecabitin B, pune
puncto, Probatur, Duélis enimre=

A D G &isAB, CD, erunt latera AD, DB,

trianguli ADB, squalia lateribus CD, DB, trianguli
‘ 1 4 CDB:
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CDi’y: funt autem, & anguli deinceps ad D, zquales,
nempe redi: Igitur [per 4. pri.] & bafes AB, CD,
zquales erunt ; Ac propterea periferiz AB, CB,[per |
28.zer.Jerunt @quales, Datam ergo periferiam fe-
cuimus , &c. Quod erat faciendum,

PROPOS. 31. THEOR. 27. -
In circuloangulus, qui in femicirculo, re-
Guseft ;qui autem in maiore fegmento,
minor recto ; qui vero in minore fegmen-
to, maior eft reGo. Et infuper angulus
maioris fegmenti, re&to quidem maior eft; -
minorisautem fegmenti angulus, minor
~eftrecto. -

“rculi enim ABDE, cuius centrum T, diameter
fir AE, conftituaturque in femicirculo angulus -
ADE, exifterque angulus AED, .

in maiori fegmento AED. Cone -
ftituatur quoque in minori feg=
mento ABD,angulus ABD.Dico
angulum ADE in femicirculo re-
Gum effe ; angulum vero AED,
inmaiore fegmento,minorem re=
&o: & angulum ABD,inminoe
re fegmento , effe maiorem recto,
Item angulum maioris fegmenti, comprehen{um- ‘re-
Qa AD, & periferia AED,efle recto maiorem, Et ans
gulum minoris fegmenticomprehenfum reGta AD, &
petifetia ABD, effe reGto mjnorem, Probatur, Du-
catur enim reta DT, ad centrum , & extendatur re-
¢.aED, in C, Quoniamigitur reCtz TE,TD.ﬂB‘"
les fuateritfper 5, pri.] angulus TED, angulo"l; Ey

. ‘ C T zqUias
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wqualis . Eadem ratione erit angulus TDA , zqualis
augulo T'A D; ideoque totus angulus ADE, duobus
angulis TAD, TED, zqualisenc. Eft autem, [per
32.pri.] & angulus ADC, externus cifdem duobus 1ns.
- terms angulis DEA,DAE, intriangulo DEA ,zqua~
lis, Quare zqualeserunt inter fe anguli ADE, ADC:
ac propterea vterque reGus, Re@us igitur eft angue
los ADE, quod eft propofitcum . -

Quoniam vero 1n triangulo ADE, duo anguli
DEA,EDA, [per 17.pri.] {unt duobus re¢tis minos
res; & angulus EDA, often{us eft re€tus ; erit angu=
lus DEA, in maiore fegmento, re¢to miaor ; quod efk
fecundum, : , :

Rurlus, quia in quadrilatero ABDE, intra circu<
lum defcripto, duoanguli oppofiti ABD, DEA, fant
~ duobus rectis zquales ; & angulus DEA, oftenfus eft
- reGto minor: Erit ABD, angulus in fegmento minos

1i ,re€o maior , quod eft tertium.

- Amplius cum angulus reGus A DE, pars fit anguli
fegmenti maioris AED, qui fane comprehenditur re=
&a AD,& periferia DEA; erit angulus fegmenti mae

. doris , re€to maior , quod eft quartum . .

- Demum, cum angulus fegmenti minoris, nimirum
comprchenfus reta AD, & periferia DBA , fitquo=
que pars anguli re@i ADC, Erit angulus fegmenti
minoris reto minor ; quod eft quintum , In circulo
igitur angulus, qui in femicitculo , reGuselt, &,
Quoderat oftendendum ,

COROLLARIV M, .
. Exhac Propof, fit manifettum, quod angulustrians
guli reliquis duobus cxiftens @qualis, rectus eft , ea
quod produo latere externus, qui fit, illi-contiguus
eifdem fit zqualis  ac proinde illi duo fint inter g

Fguales, proptereaque reéti
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PROPOS. 32. THEOR. 28.
Si circulum tetigerit aliqua re@a linea,d
conta&uautem producatur quedam alia
“ted&ta linea circulum fecans ; anguli, quos
ad contingentem facit , equales funt ijs,
Bui in alternis, circuli fegmentis confi-
unt, angulis.

Angatre@a AB, circulum DEFC, in pun&o
C,d quo ducatur re@a aliqua , nempe CE, fe-
_ _cans, feu dividens circulum in duofege
menta , in quibus fiantanguli CFE,
CDE . Dico angulum ACE, zqua-
% lem efle angulo CFE, in alterno feg-
mento ; & angulum BCE, zqualem
efle angulo CDE , pariter in altetno
fegmento. Probat. Tranfeat enim
primum linea fecans circulum per centrum , & fit
‘CD. Eritigituriper 31, ter-Jvterque angulus in fe-
micircalo reGus, vt eft anguiusCED ; fed etiam ane
guli duo ACD,BCD, qui fiunta tangente AB, &2
linea CD, per centrum tranfeunte, [per 18, ter.] funt
re&i. Igituranguli 4 tangente AB, & fecanteCD,
fa&i funt zqualesangulis , qui in alternis fegmentis
conitituuntur , -

Vlierius non tranfeat re@a fecans circulum per.
centrum, & fit verbi gratia CE , conne&aturque re-
&z EF, FC.Cum enim {per 18.¢¢er.] CD, perpendie
cularis fitad A B, erit angulus BCD, reCtus; nec non
etiam angulus CED. in femicirculo [per 31.ter.] ree
&us erit ; vnde zquales erunt anguli BCD, CED;fed
angulus CED, intriangulo CED, rectus <ft 5 ;;:-m

~
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feliqui duo anguli EDC, DCE, vni re&o #quales
erunt, & per confequens zquales angulo reto BCD,
Dempto ergo communi angulo DCE, remanebit an«
gulus ECB, zqualis angulo EDC, in alterno fegmen-
to conltituto. Quoniam vero in quadrilatero CFED,
duo anguli oppofiti CFE, EDC, [per 23.ter.] funt
@quales duobus rectis: lunt aatem ,[per. 13. pri.) &
duo anguli ACE, BCE, duobus re@is zquales, fiau-
ferantur zquales anguli BCE , EDC , remancbunt
anguli ACE, CFE, inter {e #quales. Si circulum
igitur tetigerit alic{ua reta linea, aconta@u autem,
&c. Quod erat oftendendum.

- PROPOS. 33. PROBL. 5.
Super data re@a linea defcribere fegmen-
“tumcirculi, quod capiat angulum 2qua-
lem dato anguloreétilineo.

RE&adata fit AB, & datus angulus reilineus C,
Oportet igitur fuper AB,{egmentum defcribee
E ' re, in quo angulus exiftens
fit 2qualis angulo datoC,
C: 2‘1 rinixis fi éngulus dag:
\ yfuerit re€tus data reta
AN___E AB, dividaturbifariam,ip=
‘ faque exifiente diametro
fuper ipfam femicirculus
' : defcribatur, fa@umqueerie
quod proponitur ; nam engulus in illo femicirculo,
[pg 3. ter,] cum {emper fit rectus , 2qualis erit datq
re o. ' .
 Deinde fi angulus datus fuerit obtulas , vel acutus,
vtin prefenti figura, ad pun&um A, fiat angulus
DAB, zqualis angulo C, acuto; & agatur sd 2&‘6-
» ] pete
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perpendicularis AE, quz certé cadet fuper AB; fias
deinde angulo FAB, zqualis angulus FBA, fecetque -,
BF, rc&am AE, in F, punéto. ' Lrunt igitur [per 6, -

vimi. JreCte FA,FB xquales, quare fi centro F,& in.
teruallo FA, deferibatur circulus ABE . ttanfibit per
A, & B. Dicoigitur angulum in fegmento ALEB,
quod defcriptum eft fuper AB, efle @qualem angulo
€. Probatur, Fiat enimin diCto fegmento angulus
AEB. Quiaigitur AE, tranfit per centrum F, &ei
perpendicularis eft DA, tanget re@Ga DA, circulum
11 A, puné&o per Coroll. Propof. 16, huius lib. Qua=
propter angulus DA B, hoceft angulus datus C,{per
32.ter Jzqualis eritangulo E,in alterno fegmento
AGB. Quoquo modo pariter procedendum erit, fi
angulus datus obtufus erit . Itaque fuper datare@a
linea deferiptimus fegmentum, &c, Quod efhciene
dumerac, : L

PROPOS: 34. PROBL. 6. :

A dato circulo fegmentum abfcindere ca-
piens angulum zqualem dato angulore<
¢tilineo . '

DA?tus circulus fit ABE, d quoauferre oporteae
fegmentum, in quo angulus exiftens zqualis fit.

. dato angulo C. [per 17,

\ ' .~ ‘ter.] Ducatur re@a DZ.
./~ tangenscirculi in A, pune
&o. Fiat deinde angulos

. DAB,zqualis angulo dato
C. Lico igitur angulum .

Ak B, infegmento ablato

A E B, zqualem eflc dato
angulo C, [per 33, tér.] Eit coim angulus DAB,:

. ) ’ Fquae-
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wqualisangalo E, in alterno fegmento AEB, Cum
ergoangulo dato C, factus fit 2qualis angulus DD AB;
erit quoque angulus C, angulo E, zqualis. A date
“ergo circulo ablcidimus [cgmentum AEB, &¢, Quod
€aciendum erac,

PROPOS. 35. THEOR. 24.
Siin circulo duz re@z linex fefe mutuo fe-
* cuerint, reGangulum comprehenfum fub
fegmentis vnius , zquale eft ei, quod fub
- fegmentis alterius comprehenditur , rea
¢tangulo. | -

N circulo ACBD, fecent fe mutuo re&tz AB,CD,
in E, pun&to . Dico re@angulum comprehen{um
fub fegmentis AE, EB, zquale efle re¢tangulo com~
- C prehen{o [ub fegmentis,CE, ED. Aut
enim vtraque linea tranfit per ceatril,
autvna tantum,aut neutra , Tranfeat
 primum vtraque per centrum, vt in
prima fgura, Quoniam igitur omnia
quatuor f{egmenta inter {e xqualia
{funt, perfpicunm eft , reCtangulum
comprehen{um (ub duobus voius li«
nex (eginencis zquale efle el quod fub
D duobusalterius line® fegmunus comg
B prehenditur, reCtanguio.
Dcinde tranfea: AB.{ola per cene
trum T; diuidatque primum reétam CL),bifariam 1
E; Loer 3.ter.) Ac propterea ad angulos rectos, con=
fungaturque re@a DT. Quoniam igicur AB, divifa
eft per zqualiain T,% per inggnahain b,[per 5 fec.)
eritrectangulum fub AL, & EB, wna cum quadrata
reci®

§
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re&z TE, ¢quale quadrato reétz TB, ideoque quas:
drato re&@z D, cum reGz 1B, TD, fint zquales,
Eftautem quadratnm recte TD, [per 47. prii) zqua-
le quadratis reGtarum: TE, ED; Igitur reangulum
fub AE,EB,vna cum quadrato intermediz TE ,equas
le quoque erit quadratis retatum TE, ED, Quare
ablato communi ntmdrato re€te TE, remanebit re.
@angulam fub AE,EB, zquale quadrato reGz ED,
hdc elt , reGangulo {ub CE, & ED; cum CE, ED,
reéiz fint @quales, ac proinde reGangulum {ub eis
comprehenfum., fit quadratam . L

Diaidatiam AB,tranfiens per centrum rectam CD,
non bifariamjlecetur ergo CD, bifariam 10 G,ducan~
turque reGe FG, FD, etitque [per 3. ter,J FG, per=
pendiculazisad CD. Quontam vero re¢tangulum fub.
AE, & EB, vna cum quadratore¢ta FE, {per 5./ec.]
equaleeft quadrato rectz FB,hoc eltquadrato reGa
FD: eft autem quadratum rectz FE, zquale [per.47.
pri.]quadrans re€taram FG, GE, & quadratum re-

: Gz F D, zquale quadraus reGtarum
FG, GD; erit:quoque re¢tanguivm fub
AE, EB, vna cum quadratis FG, GE,
zquale quadratis reCtarum FG, GD.
Dempto ergo communi quadrato re-
Qz FG, renmianehit reGangulum {ub

B AE,& EB, vna cum quadrato reéte
d G GE, aquale quadrato re¢tz GD. At
qui etiam rectangulum (b CE, & ED,
vna cum quadrato recte GE; [per g.

t¢.] zyualeeft eidem quadrato recte
GD: propteren, quod reéta CD, fe&@d
B firbifariamin G, & non hifariamin E,

} Jgitar reCtangnium {ub AE, & EB. vna
cum quadrato rectz GE, zquale eft reGangulo fub
CG,G D, vna cum quadrato eiufdem rectz GE.Quaw

!

fc
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re ablato communi quadrato re&tz GE, remansbit
reGtangulum fub AE, EB, zquale reGaongulo {ub
CE, ED. Quod elt propofitum,

Tertid, demum neutra per centtum tranfeat , fiue
voa illacum bitariam dnidatur, fiue neutra. Duca-
tar per ceatrum , & punctum leGhionis E, reGa GH;
Oﬁoniam itaque oftenfum e@t,rectangulum (ub AE,
EB, zquale effe reGangulo fub GE, & EH, fiue AB,
dividatur bifariam, fiue non: Item reGangulum
fub DE, & EC, zquale quoqueefle eidem re@angue
lofub GE,& Etl,fiue DC, fecta fit bifariam,fiue non:
eritretangulum fub AE, & EB, zquale reGangulo
fub DE, & EC, quod eft propofitum. Siin circulo

_igitur duz rectz linez {efe mutno feceat , &, Quod
demoanftrandum erat,

PROPOS, 36, THEOR. 3o,

Si extra circulum fumatur pun&um ali-
quod, ab eoque in circulum cadant duz
re¢te linex , quarum altera quidem circu-
lum fecer, altera verorangat: Quod f{ub
tota fecante, & exterius inter punctum,s
conuexam peripheriam aflumpta com-
prehenditur rectangulum, zquale eritei,
quod 4 tangente defcribitur, quadrato.

Xtra cicculum ABC, lumatur aliquod pun®um,
nempe, D, dqua linea ducatur DA, fecans cire
culua in C, &[per 17.ter.] linea BD, tangens circue=

tumin B. Dicoretangulum fub DA, & DC, zquae

les efle quadrato re@z DB, Prob, Tranfeat enim prie

mum reéta DA, per centrum E, ivngaturque Ergéta
2
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EB, quz [per 18. ter,] perpendicularis erit ad DB,
Quoniam igitur CA, diuifa eft per zqualiaia E, & ei

addita in retum, & continuum alia
quedam CL), [per 6 fec.JeritreGans
gulum {ub DA, DC, vna cum quoa-
drato reCtz EC,hoc eft cum quadra-
to reCie EB, zquale quadrato re@z
DE ; Eft autem quadratum reQe
DE [per47. pri.] zquale quadratis
A rectarum DB, BE, Quare rectangu-
< lum fub AD, D(C, vba cum quadrato
EB,equale enit duobus quadratis fub
DB,BE. Abiato igitur comuni qua=
drato reClz EB, remanebit reétan=
B gulum (vb DA,DC, zquale quadra=
to re€z DB, Quod fuit propofitum,
A Denvo non tranfeat DA, fecans
. per centrum E. Diuifaergo AC,bi=
fariamin F, ducantur re&z EB,EC,ED,EF, eritque
[per 18.ter.] EB, ad DB, perpendicularis; & [per 3
ter.] EF,ad AC.Quoniam igitur CA, diuifa eft per
2qualia in F,&ci addita recta CD, [per 6. fec.] eric
re¢tangulom fub DA, DC,vna cum quadrato recte
CF; zqualequadratoreétz DF, Addito igitur come
muni quadrato rectz FE, erit reGangulum {ub DA,
DC, vna cum quadratis re¢tarum CF, FE, azquale
quadratis re¢tarum DF, FE:{ed Quadratis reCtarum
CF, FE, [per 47.pri.] zquale eft quadratum rez,
EC, ideoque & quadratum re@z EB: Et quadratis
scCtarum DF,FE,zqualefper 47.pri. Jelt quadratum
rectz ED. Quare rectangulum {ub DA, DC, vna
cum quadrato re¢tz EB, @quale erit quadrato reGle
DE . Cum igitur quadratum rectz DE, {per 47.pvi.]
wquale (it quadratis rectarum DB,BE, erit,& retan-
guium (gb DA, DC, yna cum qaadrato reéz EB,
: xqua-

=)

o
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squale quadratis retarum DB, BE. Ablato erge-
commumi quadrato re@z BE, remanebit reGangu«
Jum fub DA, DC, quadrato re¢te DB, zquale : quod
eit propofitum , Siigitur extra circulum fummatur
pun&um aliquod, &c. Quod erat demonitrandum .

PROPOS. 37. THEOR. 31.

Si extra circulum fumatur punétum aliquod,
ab coque pun&oincirculum cadant due
rete linex , quarum altera circulum fe-
cet, altera in eum incidat; Sit autem,
quod fub tota fecante, & exterius inter
pun&um, & conuexam periferiam affum-
pta, comprehenditur re¢tangulum, 2qua-
le ei, quod ab incidente defcribitur qua-
drato :incidens ipfa circulum tanget. -

Xera circulum ABF, cuius centrum E punéium

{umacur D, quo ducatu? recta DA, circulum

fecansta C, & re®a DB, incidens in citculum ad

‘ ‘ punitum B; fitque “re¢tangulum

D fub DA, DC, zquale quadrato re-

&z DB. Dico DB, circulum tan=

gerein B, Ducatur enim [per 17.

ter,] DF, tangenscirculum, & iun-

gantur rete EB, EF; & i DA,non

tranfeat per centrum E, ve eft ia

przfenti figura, ungatur quoque

A reta ED. Quoniamigitur rectan-

gulo fub DA, DC, [per 36.ter.]

zqualeelt quadratum re@2 tangentis DF: & cidem

rectangulo {ub DA, DC, xquale ponitur quadra{tum
i ' K reCte
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reGz DB; erunt quadrata re@arum DF,DB, inter e
zqualia,ideoque & re¢tz DF, DB, zqualesinter fe
crunt, Itaque quia latera DF, FE, tmanguli DFE,
zqualia funt lateribus DB, BE, trianguli DBE, &
bafis DE, communis erunt [per 8, pri.Janguli DFE,
DBE, zquales. Sedangulus DYE, [per 18. ter.]re-
&useft, quod DF, circulam tangat . Igitur & an-
gulus DBE, re@us erit . Quapropter per Corolla-
rinm Propol. 16, huius libnn DB, circulum tanget;
quod elt propofitum . Si ergo extra circulom {uma-
:’ur pun&um aliquod, &c. Quoderat demonltran~

um. :

Tertij Libri Elementorum
Fints.
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L

F Igura rectilinea in figura re@ilinea in<

{cribi dicitur, cum finguli eius figura,
que infcribitur,anguli fingula latera elus,
inqua infcribitur, tangunt.

I N hoc qaarto libro Euclid:s agit de varijs infcripe

tiombus figurarum rectilinearam in circulo factis,

& carumdem circa circulum defcriptionibus. Nec

A non etiam tra@at de inferiptioni-

bus circuli in figuris reCtilineis, &

de circuli defcriptionibus circa

D E cafdem figuras rectilineas. Qua-

propter paucis definitionibus prie

B mo loco exponit quid fibi velit,

F figuram in figura inlcribi,aut cire

: ca figuram defcribi ; incipiens d

figuris re@ilineis, nam fi anguli D,E,F, interni triane

guli DEF, tangant latera AB, BC, CA, trianguli ex«
K 2 terni
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term ABC, dicetur triangulum DEF, intriangule
ABC, efle infcriptum .

11,

Similiter etiam figura circum figuram de-
{cribidicitur ,cum fingula eius, que cir-
cumfcribitur , latera , fingulos cius figurae
angulos tetigerint , circum quam illa de-
{cribitur. |

E Conuetlo triangulum ABC,dicetur defcribi circa
triangulum DEF, quonam fingula latera illus
tanguntfingulos angulosittius .

I1L
Figura re&ilinea in circulo inferibi dicitur,
cum finguli eius figurz,que infcribitur,an-
guli tetigerint circuli periferiam.

B /7, faneuli A.BC, crianguli

guli A, triangult

YV ABC, tanga.nt’ ;’)erifcnam

. circuli A B C D, dicetur triangu=
lum incirculocfle infcriptum,

D (o] 1V,
A B c Figura vero re&tilinea circa

circulum defcribidicitur cti
x fingula latera eius , que cir-
Fcum{cribitur, circuli peri-

N\ K / feriam tangunt.

i T verbi gratia, i laters trids
" T § guli ABC, tangant circul@a
DLF, Y,

D
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V.
Similiter circulus in figura
re@ilinea infcribi dicitur,
- cum circuli periferia fin-
C gula latera tan%it eius fi-
F gurz , cui infcribitur .

-

Circulus autem circum figuram defcribi di-
. citur, cum circuli perif?:ria'ﬁngulos tangit
eius figure, quam circum{cribit angulos.

VI - :
Re&a linea in circulo accommodari , feu co-
~  aptaridicitur,cum eius extrema in circuli
-periferia fuerint.

.Voﬁiam enim recta linea

A N B AB, fuisextremitatibus A,
C & B, tangit periferiam ABC}
. hinc eft, quod linea recta AB,

circulo accomodata, feu coaptae
E ta, dicitur non vero CD,

In Quarto Elemento.

Y3 Pclides in boe quarto libro verba facit de
figurarum planarum ipfcriprionsbus , &

cirenumfcriptionibus. - S
fore K 3 PRO-
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PROPOS. 1. PROBL. 1
In dato circulo reétam lineam accémodare,
zqualem date reGte linex, que circuli
diametro non fit maior .

l N circulo ABC, coaptanda fit recta linea 2qualis
retz linez datz D,quz tamen maior non fit dia=
metro dati circuli ABC, Cum enim diameter circuli
[per 15. ter.1fic ommum re@arumn circulo maxi»-

a5 i datare@1 diametro maio
D ma, {i datare@1 diametro maior

foret non pofice 1n circulo aptari
vnaillizqualis. Ducatur ergo diae
meter AC, Itaque {i data re@a D,
aqualis fuerit diametro aptata erit
AEC,1lh zqualis 5 fi vero D, mie
nor fuerit diametro, [per 3. pri.]
ablcindatur AE, zqualisipfi D, &
centro A, interuallo AE, deferibatur ¢irculus BE,
fecans circulum ABC,in B, puuéto. Du&a igitur re-
¢ta i pun@o A ,ad punctum B,erit ca aptatain circua
lo ABRC, zqualis datz re¢tz D, Prob, Eftenim AB,
(pev tg.def. pri ] 2qualisipli AE; fed D, etiamipfa
pet conftructionem zqualiseft ipfi AE; quare AB,&
D, inter fe quoque 2zqualeserunt , In dato ergo cir-
culo re€tam lineam accommodavimus, &c. Quod
faciendam erae,

PROPOS. 2. PROBL. 2.

In dato circulo triangulum defcribere dato

triangulo quiangulum.

N citculo A BC, fit defcribendum trianguium
@quiangulum triapgulo dato DEF ;du;a,tg Pric&a,
. A
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GH, tangenscirculum in A, fiatque angulus (fAB,
angulo F, zqualis,& angulus HAC, angulo E,pariter
zqualis fiat, extendanturg; retg AB,AC,ad circuma
~ ferentiam vique in puncta B,
D &C, coniungatorque reQa
BC, Noncadet autem recta
A AC, in re@tam AB, vel inter
E Frcétas AB, AG, exeo quod
anguh GAB, HAC, hoceit
anguli F,E, [per17 pri.jmi-
nores fint duobus reis ; eflent autem duobus rectis
- xquales [per13. pri,3fi AC, in AB, caderet, vel ma=
joresduobus rectisfiinter AB, & AG, caderet, Dico
triangulum ABC circulo dato infcriptum, efle 2qui-
angulum dato trianguio DEF. Probat. Elt emim an.
gulas C, [per 32.8¢r,} zqualis angulo GAB; & eidems
angulo GAB,per conltructionemt zqualis eft angu-
lus F; quare anguli C,& F, inter le 2quales erunt, Si«
-militer quia angulus B, [per 31, ter.] zqualis eit an-
gulo HAC; & eidem angulo HAG, per conftru@io«
nem angulus E,elt zquabs: Quare crunt ctidanguli
B, & E, inter fe equales, Cum 1gitur duo anguli 8,
C, triangult ABC, 2quales fint duobus angulis E, &
F, in triangulo DEF; [per 32.pr..Jerunt quoque re-
hqot anguli A, & D, zquales. Aquiangulum eft er-
go triangulum ABC, triangulo DEF, Quare in data
circujo triangulum delcriphmus, &c. Quod. faciens
dum erat , - -

-PROPOS.- 3. PROBL. 3.
Circa datum circulum triangulum defcribe~
" re davo triangulo xquingulum .
Irca datums circulumi ABC, deferibendum fie

“tridangalum gquianguiom dato triapgulo DEF.
S K 4 Pro-
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Prodacto latere EF, vtrinque ad G,& H, lumptoque |,
centro circuli, nempe I, ducatur re@a vecumque Al R
& poltea fiat angulus ALB, zqualis angulo DEG, &
N ~angulus BIC,

'- ; angulo DFH,
D Deinde ex pun.
CtisA, B, & C,
educantur ad
L MGE F H ALBLU,per.
peadiculares NI, LM, MN, quz circulum tangent
in pun&is A, B, C,[per Coroll. Prop.16, kb.3.] cofe
buntquein pun&is N, L, M. Si enim . duceretur re-
&a ACG, fierent duo anguli NAC, NCA, duobus re-
s minores, ac proinde AN, CN, coibunt,&c.Nam
re&a hze AC, caderet fupra redas Al IC, quia ha
angulum conftituunt in I, Cumenim {patinm circa
1, zquale fit quatuor retis[ex Cor.2, Prop,x5.lib. 1.}
hoc eft quatuor angulis fa&is 4 duabus rectis DE,
DF, fupra reGam GH, cadentibus, fintque duo an-
- guli AIB, BIC, duobus angulis DEG , DFt, zquales,
erit reliquum fpatium A IC, reliquis duobus angulis
DEF, DFE, zqualis; fed hi, [per 17, pri.] mincres
funt duobus redtis; igitur & fpatium AIC, minus
erit duobus reétis, ac proinde anguluserit AIC; alias
fpatium’illud eflet vel zquale duobus re&is , fi nimi«
rum Aly CI, voam re€tam lineam conftituerent ; vel
maius duobus re®is, fireGta linea Al, producta cade~
ret fupra IC; caditigitur neceflario Al, produ&ain=
fra CI, ac propterca angulus fiet AIC, ad partes N;
& du@a rea AC, faciet cum AN,CN;y duosangu=
los minores duobus re@is; ideoque rectz AN, CN,
colbuntin pun&to N, Quod totum dicendum eritde
teliquis, quod feiliceecoeant in puntis M, & L. Quo
flante defcriptum eft triangulum NLM, circa clrcus,
lum ABC:quod dico efle zquiapgulum dato. tlil;liv
- oo B [
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.gulo DEF, Probatur. Quoniam enim omnes anguli
in quadrilatero AIBL, zquales {unt quatuor rectis,
ve ad Prop. 32, lib. 1. d Clavio demonftr, & anguli
LALLBI {unt duo re&i propter perpendiculares [A,
IB; erunt reliqui AIB, & L, duobus re&is zquales,
Cum igitur & anguli DEG, DEF, [per 13. pri.]fint
duobus re&tis zquales ; fi auferantur zqualesanguli
AIB, DEG, remanebit angulus L, angulo DEF,
@qualis , Pari ratione oftendemus angulum M,zqua-
lem effe angulo DFE; Reliquus igitur angulus N,
Lper 32.pri.jreliquoangulo D,zqualis erit : atque id
circo triangulum LMN, aquiangulum triangulo da-
to DEF, Circa datum ergo cicculum,&c¢, Quod crat
eficiendum .

PROPOS. 4. PROBL. 4
" In dato triangulo circulum infcribere.

It defcribendus circulus in dato triangulo ABC,
Diuifis duobus angulis ABC,ACB,bifariam [per

. o.primi] re&is BF,CD,que intra triangulum coibunt
in G, ducanturg; ex G, ad

A tria latera trianguli pere
pendiculares GD, GE, GF.
Quoniam igitur duo anguli
GBD, GDB, in triangulo
GBD, zquales funt duobus
angulis GBE,GEB, in trian=
-B ) < gulo GEB, vterque vtrique,
& latis BG, commune; [per 36, pri.] erunt quoquo
latera GD,GE, aqualia . Eademque ratione zgualia
erunt latera' GE, GF, in triangulis GEC, GFC,
Cum igitur tresre@2 GD, GE, GF,fint xquales cis-
Kluscy Gy ad mseryallum GE, delcriptus tranfibg
VR R Pe:
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per reliqua pun&a F, & D, [per Coroll, Propef. 16, lik,
g.] exco quod latera perpendicularia fint ad femidia=
metros GD, GE, GF. In dato ergo triangulo circue
Jum delcripfimus, &c, Quod eratcfhciendum,

PROPOS. 5. PROBL. .
Circa datum triangulum circulum defcrie

bere.

Ie circulus deferibendus circa datum triangulomy
ABC. Diuidantur jn primis duo latera AB,AC,
A (quz in triangulo rectangulo,vel obe
tufangulo fumenda funt facilitatss
gratia circa reCtum, vel obtufum an-
gulum, quamuis hoc non fit omaino
neceflarium, cum quzuis duo latera
bitariam pofliot fecar:)bitariamin E,
& F, punctis, ex quibus educantur
ED, FD, perpendiculares ad di¢ta
latera , & qua coeant in puncto D,
(quod enim coeant patet, quia fi du=-
¢ta efler reGa EF, flerent anguli
LFD, FED,duobus reftis minores)
A eritque D, vel intra triaogolum 4vel

in latere BC, vel extra triangulum,
Ducanturque re¢tz DA, DB, DC,
Quoniam igitur latera Ak, ED,
trianguh AL D, 2qualia funt lateri=
bus BE, ED, trianguli BED, & an«’

guliad E,reét:;[per 4 pri.] erunt bae
fes DB, DA, inter fc 2quales, Eodemque modo erunt
DC, DA, zquales. Cum etgo tres rectz DB, DA,
DC, fint zquales, circulus deferiptusex D, ad intera

#allum DA, tranfibit ctiam gier punéta B, & C, circa:
. datum

31
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datem ergo triangulum circuilam deferipfimus. C&nod
crat facicndum, ; , S

COROLLARIVM,.

Ex hac propof, manifeltum eft, quod fi centrum
intra triangulum cadat , omnes angulos efle acutos,
quoniam omaes[per 31.ter,]) funt 1n maiori {egmene
to circuli ; fi vero fit in latere BC, [per 31. ter.] angu-
lum BAG, illi lateri oppofitum efle re¢tum ,ex co
quod fic in femicirculo, Sidenique cadat exera trizns
gulum [per 31 ter Jangulum oppofitum BAC, obtus
fum efle,cum in minori fegmento <irculi reperiatur,
Quod totum valet etiam é conuerfo,

PROPOS. 6. PROBL. 6. -
Indatocirculo quadratum defcribere.

It in dato circulo ABCD, cuius centrum E,ine
) {cribeadum quadratum . Ducantur duz diamee
tri AC,BD, fecantes fe ad angulos reGos in centio Ey
iunganturque reGz AB,BD,CD,DA,
y Dico ABCD, effe quadratum infcrie
ptum in date circulo, Preb. Nam quig
latera EA, EB, trianguli AE B, 2quaa
lia funt lateribus EC, EB, trianguli
C BEC,cum cmnia fintex centro ad cire
cumferentiam; rurfulque,& anguli contentj dictis lae
teribus zqualibus , funt zquales, nenipe reéli, [per 4
pri.] igitur bafes AB,BC, erunt 2zquales. Eadem ra-
tione 2quales erunt re@z BC, CD, itemque ret=
CD, DA, &1etz DA, AB, Omnia igitur latera
quadrilateti ABCD,laat inter {e equalia.Sunt autem
& aoguli [per 31. ter.]re&i cum omnesin femicircus
lis exiftanc,Quare quadratum erit ABCD, vnde quae
dratum in dato citculo delcripfimus, Quod erat fas
Gicadum, - PRQ-
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PROPOS. 7. PROBL. 7.
Circa datum circulum quadratum defcri-
- bere.

= It-circa datum circulum BDHF, coius centrum
) E, defcribendum quadratum. Ducantur duz dia-
metri BH, DF, fele fecantes in E, centro ad angulos
re&os; & per By D, H, F, educantur ad diametros lie
A C nez perpendiculares AC,CI1,IG,

N - GA, coeuntesin punétis A,C,I,
-N- 'G. Quod enim cocant BA, DA,
)

,.D patet ex ¢o, quod dudta reta B
D, faciat cum BA, DA, duos

angulos duobus rectis minores,

atque ita de reliquis, Dico AC

T 1G, efle quadratum , circa circum
lum defcriptum, Prob. Cum enim anguli BED,
ADE, fint refti, [per 28. pri,] erunt BH, AG, pa-
sallelz ; fimiliterque erunt C1,BH, paraliel. [per 28,
pri.JQuare & AG,Cliinter fe parallelz erunt. Eodem
Modo parallelz erunt AC, Gl. Quoniam igitur pa-
rallelogrammum eft ABHG, [per 38, pri}erut ] 2«
teraoppofita AG, BH, zqualia, & anguli oppofiti
BAG, BHG,zquales: fed BHG, elt reQus, igitur, &
BAG. re&userit, Quo pariter modo oftendemus,
angulos C,I,G,efle reGos; nec non eriam latera AC,
C1,1G,G A, zqualia efle diametris BH, DF; Quare
cum diameen fint 2quales, erunt & quatuor latera
fam di&a 1nter fe zqualia s ideogque ACIG , quadra-
tum ent,Cuius quidem latera circulum tanguat.[ixxt4
Coroll. Propof. 16.Lib.3.] Quapropter circa datum cir-
:‘“Nm quadratem defcripfimus, Quoderat efficiens

um ,
R 2BOs .
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PROPOS. 8. PROBL. 8.
In dato quadrato circulum defcribere

SI: in dato quadrato ACIG ,[vt in preced. fignra.}

inferibendus circulus. Diuifis lateribus bitariam
in B, F, H, D, ducanturreGtz BH, DF, f{cfe {ccantes
§n pundto E, Quoniam igitur AC, GI, retz zqua«
les fune, & partallelz, erunt & dimidiz earun AB,
GH, zquales,& parallelz. Quare [per 33.pri ] etiam
AG, parallela eft ipfi BH, & 2qualis, Eadem
ratione erit CI, parallela, & zqualisipli BH Itemque
recte AG, G, parallelz erune, & aquales ipfi DFy
Sunc igitur parallelogramma AE, CE, IE, & GE;
ideoque re@z DE, EH, EF, EB, zquales erunt re-
&tis AB,DG,CB,AD; {unt autem hz inter (e zqua-
les, cum fint femiflz zqualium AC, AG, &c, Quare
& rectz EB, ED, EH, EF, inter {e zquales erunt ; ac
propterca circulus defcriptus ex E, ad mteruallum
EB, tranfibit quoque per punéta D,H, & F. Quicir-
calus cum contingat latera AC, CI, IG. GA, [per
Corollarium Propofisionis 16, lib, 3,] quod anguli ad
B,D,H,F, fint teQi , delcriptus eritin quadrato AL

In dato ergo quadrato circalum defcriptimus . Quod
eflicicadum erat .

"PROPOS. 9. ROBL. o.

Circa datum quadratum circulum defcris
bere. ' '

S It deferibendus circulus circa quadratwm ABCD,

Dacantur diamewri AC, B D, fecantes fe in

eundoE, Quoniam igitus latcra AB, AD, ttiaﬂﬂ
. 2u
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goli ABD, zqualia {unt, erunt[perg. pri] anguli
ABD, ADB, zquales ; eft autem angulus BAD, re-
Cus ;[ per 32.pri,1Quare ABD,ADB,
Banguh eruat femureéts,Stumiiter ofteq.
dimus, reliquos cmnes anzulos ad A,
B,C, Dyelle fenurcétos, & 1dairce inter
{e zquales. Cum ergo anguli LAB,
. EBA, fiatxquales, [per 6, pri.] eruat
D C rectz LA, EB, axquaies. Eademque
' ravione B A, ED,zquales erung cutd
etiam ED, EC; Etdemum EC, EB, Quare arcu-
Jusex E, nternallo £ A, dedeniprus, traniibit perre-
liqua punéta B,T,D. Circa datum ergo quadratum
circulum detenplfiqius. Quod erat factienduan .

PROPOS. 10. PROBL. 7o0.

Yofccles triangulum conftituere, quod ha- .

beat verumque eorum, quiad bafim funt,
angulorum, duplum reliqui.

gv_matur qu:cui's‘xe&;: linea AB, quz diunidatur in -
B

- C, Lper 11.fec.]taliter vt re€angulom fub AB,
C, zquale fit quadrato re@z AC. Deinde centro
A, internallo AB, circulus BDE,defcribatur, 1n quo

B D Lper 1. quar ] accomodetur redta
R i BD, zqualisipli AC, jungaturque
< G 4Bre@a AD, Quoniam enmmreéte

§ 3/ i AB, AD,zquales funt, crit triane
t .A. i gulum A B D, tlofceles, Dico
s & vtrumgs angulorum ABD, ADB,
.. o« duplum efle rehiqui anguli A.Pro-
. e bawar, Du@a enim reéta CD [per
'§.quar.] defc-ibatur circa trisngulum ACD, circulus

~DCAE. Quopiamigitur sectangulum fub :ql?;ﬁci
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equale eft quadratoreGz BD, & reta BA, lecat cir-,
culum DCAE,[per 37.c0r.Jtanget,reCa BD,candem
circulum DCAE in puadto D,Quare angulus BLUC,
Lper 32 ter, Jequaliselt angulo A, ajterno fegmen-
to CAED, Addito 1gitur communi angulo CDA,
eric cotus angulus A D B, zqualis duobus angulis
CDA, CAD;{ed duobusangulisCDA, CAD,(per
32.prs Jxqualss eft enam angulusexternos B D, An-
gulusergo BCD, zqualss erit angulo ADB, hac eft
angulo ABD, cum [per 5, pri.] ABD, ADB, anguli
finvinter fe zquales 5 ac propterea [per.6. pri.) re@x
DC, DB, zquales erunc: Eitautem BD, zqualis poe
fita recte AC;iguur & CD, ipli CA, zqualis erit;
ac proptered [per . pri. anguli CAD, CDA,; zqua«
lesinter feerunt, Anguiusigitar ADB, qui zqualis
oftenlus et duobusangulis CA D, CD A, duplus eric
alterius corum, mmirum anguli A. Quare, &angu-
Jus ABD ,duplus ent eiufdem anguls A. Ifofceles
ergo triangulum conltitusmus habens,&¢c, Quod fae
ciendum fuit propofitum , )

COROLLARIVM,

Quoniam vero in triangula A B D, tres angulf
funt zquales duabus rectis, hoc eft quinque quintis
duorum reGorum ,euidens elt,aagulum A,efle quine
tam partem duorum r¢ctorum ; v%?umlibct autem B,
D, duas quintas partes, ftem A, efle duas quintas
partes vinus reti , & vtrumais B, D, pariter efle quae
tuor guintas partes . Quandoquidem omaes tees,[per
32.primi,} zquales funt duobus rectis, hos ¢t decomy
quintis vaws recti o ' '

- PRQs
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PROPOS. 11. PROBL. 11,
In dato circulo pentagonum equilaterum,8&
zquiangulum infcribere.

S ftindatocirculo ABC D E, infcribendum pens
tagonum zquilaterum,& zquiangulum, [per io.
guar.) Conflituatur triangulum Ifofceles FGH, itaut
vterque angulorum G,& H,

T  duplosfitreliqui F;poftmo-

dum vero in circulo [per 2,

quar.Jin{cribatur triangulit

AC l?,triangulo F‘GH,g:qui.

angulum; quo pofito vierg;

< G H angulorum ACD, CD;\I,
fper 9. pri.] bifariam dinidatur re¢tis CE, DB, iun
ganturque re¢tz AB,BC,CD, DE, EA. Dico pea-
tagonum ABCDE, in dato circulo infcriptum , efle
zquilaterum , & zquiangulum . Probatur . Cum
enim vterque angulorom ACD, ADC, duplus fi
anguli CAD, & bifariam diuilos ; erant quing; an-
gult ADB,BDC, DCE, ECA, & CAD, zquales,
Quare[per 26.ter,arcus AB,BC,CD,DE,EA, {uper
quos afceniderunt,eruat 2quales, atq; ideirco [ per za.
ter.JreCteetia Al%BC,C ,DE,EA, zqualeseruat,
Aquilaterum eftigitur pentagonum ABCDE . Rur-
fus quia arcus A B, ED), 2quales {uatszddito commu«
mBCD, fient zquales ABCD, EDCB, Anguliergo
AED, BAE, dittisarcubus infiltentes, [per 27.ter.]
@quales erunt, Eodem modo zquales erunt cuilibet
horum angulorum reliqui anguli. Infiftunt enim
zqualibus arcubus, quorum finguli ex tribus arcubus
‘&quslibus compoauntur. Aquiangulam eft ergo
‘pentagonum ABCDE . Quarecum etiam @quilate=

. rum

!
=g
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rum fuerit oftenfum; infcriptum erit dato circule
pentagonum zquilateram , & zquiangulam ; Quod
erat cthciendum ,

COROLLARIVM,

Hinc lequitur, angulum pentagoni zquilateri, &
zquianguli completi tres quintas partesduorum re=
Qorum; vel fex quintas vaius re@i, Cum enim tres
anguli BAC,CAD, DAE, z;luales fint , vepote qui
zqualibus arcubusinfiftant, it autem éa s [per
Coroll. preced. Propof ] quinta pars duorum rectoe
rum, vel duz quintz vaius re@i, Erit totus BAE,
' mést quintz duorum rectorum ; vel fex quintz vnius

198 : -

PROPOS. 12. PROBL. 12.
Circa datum circulum, pentagonum aquila.
terum, & equiangulum defcribere.

It citca datum circulum BDFHL , defcribendom
pentagonum zquilaterum, & zquiangulom, [per
11.quar.] Infcribatur in dato circulo pentagonum
4 zquilaterum , & zquiangulum, cu-

ius anguli fint in pa&is B,D,F,H,L,

1 Deinde ex centro M, ad punta B,
D,F,H,L,ducantar reGz MB,MD,

MF, MH, ML, (quamuis in noftra

figura ad pun@a B, & L, non fint

E F G Jdu&a)adquas poftea ducantur per-
pendiculares AC,CE, EG, GI,IA,

cocuntes in pun&is A,C,E,G,I. Du&a enim reGa
DF, erunt duo anguli EDF, EFD, duobus re&is mi
nores, cum fint partes re@Gorum angulorum EDM,
EFM, coibuntigitur [iuxta 13. prom,) rc&e; ]lé)E,
L ’
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FE, ad partes E;ficque de alijs. Et quia ipfe tane
guntciralum [per Coroll, Propof.16,1ib.3.] erit defcri-
ptum pentagonum ACEGI, circa datum circulum;
quod dico efle zquilatecum, & zquiangulum, Probat,
Ductis enim rectis ME, MG, crunt quadrato recte
ME, [per 47. pri.] zquahia tam quadrata reGarum
MD, DE,quam rectarum MF, FE. Quare quadraca
reGtasam M D,DE, zqualia erunt quadratis retarum
MFESEE ; demptis igitar 2quahibus quadratisreGarum
zqualiumMD,MF, remanebunt quadrata reCtarum
DE, EF, 2qualia ; 1deoque etiam re¢tz DL, EF,
wquales erunt, Quoniam ergo latera DM, ME,
tnanguti DME], ¢qualia funt lateribus FM, ME,
trianguli EME, eit autem & bafis DE, zqualis bafi
EF, vtoftenfum eft;[per 8.pr:.Jerit angulus DME,
angulo EMF, aqualis, Igitue & anguli [per ¢ primi]
DEM, FEM. Duplus igitar eft angalus DMF, an-
guli EME.Eodem modo oftendemus anguluom FMH,
duplum efle anguli GMH; nec noa euam de rehquis,
Cumigitur anguli DMF, EMH, [per 27. ter ] fint
aquales, ex eo quod[per 28, ¢er.] infiltant zqualibus
ciccumferentijs DF, FH,cumipiz, are&is 2zquali-
bus DF,FH,auferantur:erunt & dimidijeorum EMF,
FMG, zquales, Quocirca cum duo anguli EMF,
EFM, trianguli EMF, zquales fint duobus angulis
GMF, GFM, trianguli GMF , & latus illis adiacens
MF, commune; [per 26.pri.] erunt & latera EF,FG,
zqualia, & anguli MEF, MGF, zjquales, Duplaelt
ergoreéta EG ,ipliusre@z EF, Eademque ratione
oltendemus EC, re(tam duplam effe re¢tz DE. Sunt
autem olten(z zquales DE, EF;igitur & earum du-
plz EC. EG, 2zquales erunt . Similiter demoaltra«
bimus, rectas GI, A, AC, zquales efle cuilibet re-
ctarum CE, EG. £quilaterum ergo eft pentagonam
ACLGI, Rurfus quoniam oftenfum elt ,F;-n‘aulos
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FEM, FGM, zquales efle, ac femiffes angulorum
DEF, FGH; erunt, & eorum dupli DEF, FGH,
zquales, Eademque ratione anguli HIL, LAB, °
BCD;cuilibet angulorum DEF,FGH,xquales erunt,
£quiangulum igitur eft pentagonum ACEGI, Qua-
propter cum & zquiiatecum fit oftenfum,delcriptum
erit citca datum circulum , pentagonum zquilate-
fum, & zquiangulum . Quod erat cfliciendum.

COROLLARIVM,

Ex hac demonftratione fequitur , quod i in circu-
lo quacumque higura equilatera , & zquiangula de-
feribatur, & ad extrema femidiametrorum ex centro
ad angulos duftarum excitentur linez perpendicula-

* res ,conltiuere aliam figuram totidem lacerum, &
angulorum xqualiu circulo circumlcriptam, vt patet

PROPOS. 13. PROBL. 13.
In dato pentagono 2quilatero,& ®quiangus-
lo circulum infcribere.

Dividaatur duo eius anguii CAI, ACE, proximi
A [per o.1.Bifar1d reQis AO, CO,qu
cocane in O, punéo quod dicoeﬂ'g
L intra pétagonum; nd fi 4 puncto O,
1 conacctantur redz OE, OG, O],
tacile erit oflendere omnes lineas
a pun@o O,ad angulos pentagoni
ACEGI, duttas effe zquales. Quo-
: G piamenim latera AC, CO,trian-
guli ACO, zqualia font lacenbus EC, CO, trianguli
ECO, funtautem % anguli ACO, ECO, dictis late-
ribus contenti zquales per conttruGtionem;perg.pri.]
L 2 crunt,

lNlcribcndus fit circulusin dato pétagonoACEGIL



164 EVCLIDI1S

ecuat, & bafes AO, EO, & anguli CAQ, CEQ,inter
fe zquales, Cumigitur anguhi CAI, CEG, ponan.
tur zquales, & CAO,dim'dium ponatur angult CAl,
per conftru@ionem; erit & CEQ, dimidium anguli
CEG. Diuus eft ergo angulus CE\, bifariam , Sie
mili modo oltendemus, reliquos duos angulos EGI,
GIA, pariter efle bifariam divifos. Quo {tante cum
duo latera AC, CO, intriangulo ACQO, zqualia fint
duobus latenibus EC, CO, in thangulo ECO , & an-
lg:uli ACO,ECO, di&isiateribus zqualibus comprg=
enfi , fint zquales per conitru@ onem, [per 4 pri.]
erit bafis AO, bafi EO, 2qualis: quoguo modo ctiam
. demonftrabitur CO, CA, GO, EO, IO, inter fe
uales efle: quapropter punctum O, erit intra pen-
tagoaum ACEGIL Ducantuc iam ex O, ad fingula
pentagoni latera perpendiculares OB, OD, OF, O],
OL. Quoniam igitur duo anguli BAO, ABO, in
triangulo ABO, xquales funt duobus angalis LAO,
ALO, in triangulo ALO;ecltque lacus AO, {ubtenw
fum yoi zqualium angulorum, commune ;5 [per 26,
pri.Jerunt & rectz BO, LO, 2quales, Similiterque
oftendentur reliqua perpendiculares DO, FO, HO,
zquales cuilibetiftarum , Circulus 1gitur delcriptus
excentro O, & interualo OL, tranfibic quoque per
pun&a H, F, D, B; quoniam vero larera pentagoni
circulum hunc tangant [per Coroll’ Propof. 16.1:6.3.]
¢o quod angulos re&os faciant cum lemidiametris
BO, DO;erit circulus BDFHL, in dato pentagono

{nfcriptus . Quod facicndum erate

PROx
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PROPOS. 14. PROBL. 14.
‘Circa datum pentagonum zquilaterum, &
- zquiangulum circulum defcribere.

SIt circa pentagonum ABCDE, zquilaterum, &
o2 £quiangulum circolus deferibendus, Diuifisduo-
, bus angulis BAE, ABC, bifariam

- reéis AG, BG, quz cocant in

pun&to G, intra pentagonum [v¢

n antecedente Propof. demonfira-

tumefl;] & coniunis rectis GC,

GD,GEL, oftendemus, [vzin pre-

cedenti Propof.Jetiam reliquosane

: gulos BCD, CDE, DEA, fcClos

effe bifariam , Erunt ergo omnes anguli dimidij in-
ter {e @quales, ex co quod toti anguli zquales ponan-
tur. Quoniam igitur in triangulo AGB, duo anguli
'BAG, ABG, zqualesfunt; [per 6. pri.] crunt re&2
AG, BG, inter e aquales . Eademque ratione erune
reliqua;, GE, GD, GC, cuilibet iftarum aquales,
Quare circulus delcriptus ex centro G, interuvallo
GA,tranfibit quoque per puncta B,C,D,E. Circa
datum ergo pentagonum, &c, Quod faciendum erat,

PROPOS. 15. PROBL. 15.
In dato circulo hexagonum quilaterum, &
zquiangulum infcribere.

JIt in dato eirculo ABCDEPF, culus centrum G,ine
{cribendum hexagonum zquilaterum,& aquian-
gulum . Duta diametro AD, ex centro D, inter=
uallo DG, defcnibatur circulus , qui fecet circulum
S ' L 3 datum
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datum in pundlis C, & E, ¢ quibus per centrum G,
extendantur re&tz CF, EB, S igitur connetaatur re-
&z AB, BC, CD, DE, EF, FA, infcriptum eritin
dato circulo hexagonum ABUDEF; quod dico zqui-
laterum, & zquiangulum efle, Prob. Cum enimre=
&a GC, zqualis fic re¢tz GD, & reta DC, aqualis
eidem re@z DG, ex definitione circuli j erunt & re=
&z GC, DC, zquales inter fe
B ldeoque triangulum CDG, erit
Fv zquilaterum . Quare tres anguli
inipfo [perg. pri.] erunt zquales
C E inter fe : qui cumn zquales fint duo-
bus reis, [per 32.pr: Jerit quilibet
D illorum, nempe CGD,tertia pars
dvorumre@orum, Eodem modo
erit angulus DGE ,tertia pars duo=
rum reCtoram, Sunt autem fres
anguli CGD, DGE, EGF, [per 13, pri] zquales
duaobus re&tis, Reliquus igitur, angulus E G F, erit
" quoque tertia pars duorum re€torum. Sunt ergo tres
anguli CGD, DGE, EGF, inter fe zquales ;quibus
cum etiam [per 15.pri.] 2quales fint ad verticem an-
guli FGA, AGB, BGC; erunt fex anguli ad centrom
G, conttituti zquales. Quare [per 26, ter.]arcumfe-
rentiz, quibus infittunt ¢ ac propterea [per 29, ter.]
re¢te AB,BC,CD,DE,EF,FA, zquales erunt . Qua-
propter _zquilaterym eft hexagonum ABCDEF,
Rurfus, quia circumferentia BC, zqualis eft circum-
ferentiz'AF; (i communis addatur CDEF, erunt cir-
cumferentiz BCDEF, AFEDC, zquales. Anguli
igitur ipfis infiftentes BAF, ABC.[per. 27.ter.Jzqua-
lescrunt. Similiterque oftendemus, reliquos angu-
los BCD, CDE, DEF, EFA, zquales efle cuilibet
iftorum ;quia nimirum quilibet infiftit arcui compo-
fito cx quatnor arcubus £qualibug , simirum c::%

T . qu
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quot Jatéra continet figura infcripta demptis duobus.
Ex quo fit, angulos omnes zqualibus arcubus infifte.
re. Quare zquiangulum quoque elt hexagonum
ABCDEF. Indato ergo circulo hexagonum zquie
laterum, & zquiangulum defcripfimus. Quod facien=
dumecrat, '

COROLLARIVM,
Hine manifeltumelt , Hexagoni latus zquale cfle
femidiametro circuli; Nam DC, latus hexagoni
zquale eft femidiametro DG, ex dzfin, circuli,

PROPOS. 16. PROBL. 16.
In dato circulo quinti decagonum xquilates
rum, & zquiangulum defcribere .

Itin dato circulo ABC, infcribendum Quintide«

cagonum zquilaterum,& zquiangulum. In dato

circalo [per 1. quar.) conftituatur triangulum zqui-

lsterum ABC, quod etiam @quiangulumerit[ex Co- -
roll.Prop, 5. l1b.1.] Eruntque[per 26,vel 28.8er.] tres
arcus AB, BC, CA, zquales . Qualiom igitur par«
tinm zqualiom quinde-
cim elt tota circumferen,
tia ABC, talium quinque
erit arcus AB, quiex di=
Clis tertia pars eft cir-

cumferétie.Lper11.quar.}
Infcribatur rurfusin da-
to circulo pentagomum
zquilaterum, & zquian=
gulam ADEFG, appli-
cansvnum angulum ad

punlum A; erunt quinq”ui arcus AD, DE, EF,

: 4

r
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FG, GA, zquales. Qualium igitur partium zquas
hum qnindecim eft tota circumferentia ABC talium
trium erit arcus AD, quinta parsexiftens totius cir-
eumferentiz . Itaque cum arcus AB, contineat tales
partesquinque , & arcus AD, tres; continebit reli-
quusarcus DB, duas. Diuifo ergo atcu DB,[per 30,
ter.]bifariam in H, erit arcus BH, pars decima quine
ta totius circumferentie . Quare du&a recta BH, fub-
tendet decimamquintam partem totius circumferene
tiz; cui fi aliz quatuordecim, [per &. guar.] zqualesin
circuloaccommodentur, in circulo infcriptum erit
‘quintidecagonum zquilatzrum »quod [per 27. ter.]
& zquiangulum eft , cum ¢ius anguli fubtendant ar-
cus zquales, nempe compofitos ex 13. arcubus zqua~
Jibus omnes, vt perfpicuumeft, In datoigitur circu=
lo quintidecagonum, &c, Quod faciendum erat,

Pari modo per ea, quz {upra(ad propof, 12. 13, @
14, huius lib) dita fuot de pentagono , defcribemits
etiam circa datum circulum quintidecagonum aqui-
laterum, & zquistigalum. Necnon etiam in dato.

uintidecagono zquilatero, & 2quiangulo circulum
fcribemus ; & tandem circa datum quiatidecago=
num cicculam defcribemus o

Elementi Quarts Finis,

EVe
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. A .
Ars eft magnitudo magnitudinis, mino¥
maioris, cum minor metitur maiorem.

EVclldes in quatuor antecedentibus libris quantis
tatem continuam abfoluté confiderauit; in hoc
autem libro illam eandem quantitatem examinat nomy
ablolaté , fed prout ad aliam refertur , hoc eft qua~
tenus comparata ad aliam cam illa aliquam propor=
tionem habet: nullatcenus defcendendo ad vilam
quantitatis freciem » vtad lineam, fuperficlem , vel
corpus, fed folammodo in gengre quantitatis cons
tinuz proportiones exponit , Quare vt infticutum fer«
uet definitiones ad proportionum demonfiratiod
‘pes neceflarias proponie .

In primis inquit , magnitudinem illam minoremy
quz matorem aliam magnitudiaem metitur , partem
appellari. Ve exempli gratia , quoniam magnituda
trium cubitorum ter {umpta metitur aliam magnitus

dinem g, cubgorum ,ideo prima magnitudo m;fr,'
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dicitur pars feconde magnitudinis ; nempe maioris,
E contra vero quia magnitudo trium cubitorum non
metitur magnitndinem decem cubitorum ,ideo ma-

_gnitudo 3. cubitorom non dicitur pars magnitudinis
30. cubitorum , Nam ter fumpta non adzquat, &
quater excedit, quod totum requiritur, vt vna mae
gnitudo dicatur pars alterius, '

Aduertendum tamen cft, quod pars apud Mathe-
maticos eft duplex, nam alia eft pars aliquota, alia
aliquanta, Pars aliquora dicitur illa, quz meticur
fuum totum , itaut aliquoties repetita, totum {uum
conftituat, vt eft numerus 2.cumé6. 3, cum 9. &c.
collatus . ‘

Pars vero aliquanta dicitur illa, que adzquate non
metitur fuum totum, fed aliquoties fumpta vel ipfum
excedit, vel ab eodem deficit ; cuinfmodi pars eft
numerus 4. ccllatuscum 6, 7, 9, 10. 16, &¢,

'Si autem quzratur quznam ex iftis partibus fuerie
ab Euclide detinita . Relp (quidquid alijdicant) (o=
Jam partem aliquctam per datam Euclidis definstio=
fiem definitistum quis bae folummodo metitur fuum
totum, tum etiam'quia, vt ex lib,7. conftar, parsalis
quantain nameris ab Authore huius librs non dicitur
pars,fed partes, Nam numerus 4 non eft pars numeri
6. fed duz partes tertiz, quales {uat duo binarij

1L - :
Multiplex antem eft maior minoris, cum
minor metitur maiorem.

. :
Q Vando enim vna magnitudo ab alia metitur,ve
numeris 8 qui metitur @ numero 4. tunc come
menfurata magnitudo multiplex dicitur commenfu-
nanus ; vode {equitur, quod fi duk magnitudincs mte:
0=
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pores duas alias maiores zque metiantut , hoc eft vna
.minor in vna maiore toties contineatur,quoties altera
minorin altera maiore , vt exempli gracia, 9. & 1§,
sclpeitu 3. & 5. dicuntur zqué multiplicesy

II L )

Ratio eft duarum magnitudinum einfdem

generis mutua quedam, fecundum quan-
titatem , habitudo .

QVando enim duz quantitates eciufdem generis,
vt duo numeri, duz {uperficies, duo folida,&¢,
«comparantur inter fe fecundum rationem quantitati<
uam, hoc cft quatenus vana maior eft , vel minor , vel
zqualis alteri, huinfmodi comparatio, feu refpectus
mutuus, appellatur ratio , feu Proportio, Illa vero
quanticas, quz ad aliam refertur , dicitur ab Euclide,
& alijs antecedens proportionis ; Ea vero ad quam
ulia refertur confequens proportionis appellatur,

) . I v-
Proportio vero, eft rationum fimilitudo .

N hae quarta definitione id,quod proportio appel-
latue, illud ipfum 3 Gracis Analogia , & i quame
plurimis latinis proportionalitas dicitur.Quemad mo~
dum enim comparatio duarum quantitatum inter (e
dicitur proportio ; ita comparatio duarum , vel plu=
rlum proportionum inter fe, proportionalitas foles
nuncupari . Quia enim proportio pumeri 12.ad 4.
eadem eft ac 9. ad 3. hinc eft quod habitedointer has
proportiones proportionalitas dicatur , . .
Aduertendum tameneft id , quod dicit Claums iy
dsoc loco,guamplusimos {cilices Mashematicos coms
- e‘[ =
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parationem duarum quantitatum proportionem , has

itudinem autem proportionum proportionalitatem
.appellare. Quod fane noseriam impoiteram obler-
uabimus,

Multz autem proportionum habitudines, {eu prow
portionalitates 4 {coptoribus alligrantur, videlicet
: K;oportionalitas Arithmetica, Geometrica , atque

ufica, fen Armonica ; quamuis Euchides in hoc li-
bro circa Geometricam tantummodo verletur , quee
duplex zffignanter Continua feilicet, atque Difcreta,
Coatinua eft, in qua fingulz quantitates intermediae
bis fumuntur taliter ,vt nulla fiat proportionum in-
tecroptio, fed qualibet intermedia quantitas fit, &
Jantecedens , & confequens. Ve fi dicatur , que elt
‘Ppropoitio A, ad B,eadem eft B,ad C, &c.  Difcreta
vero preportionalitas ft illa,in qua fingulz quantitas
tes intermediz femel tantum accipiuntur , talicer ve
fiat proportionum interruptio, nullag; quantitas fic
antccedens, & confequens s 've fi dicatur, quz eft
proportio A, ad B, eaeit C,ad D, &e. '

PROPORTIONIS
‘ Dinsfio . '

QVo: fint genera proportionum apnd Mathematia
cos, & qua (int pracipus proportionalitates
compendiofe exponere opere pretium duxi , non folum
Yiea, qua ab Euclide in 5. & 6 Libro.demonfivantur,
rebus mater.alibus accommodari poffint, verum ctiam
Vi ea, qua d Matbematicis, & Philofophis de moruums
Proportione d:fputantur , clarins intelligi queant
Proporeio igitur ab Euclide definita diuidituy in pro=
portionem I@cionalcm » & Irrationalem. Rationalis
&ft dtn, quain numeris potefi exbiberi g & bac 70.10,
. € -

-
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[e baber proporsio iila; que cadit inter lineas , quarum
wnaeft 20 palm, altera vero eft 10, palm; bac enim
proportio cadens inter bas duas lineas per numeros
20, & 10 exprimitur . Proportio verolrrationalis ¢fd
#lla, que in numeris non potefl exhiberi ; cuiufmods eft
proporeio diametri alicaius quadrati ad latus eiufdem
gquadrati:quod totum ab Euclide in 10.1:6.d:mofiratur,
_ Al vero aliter explicant buiufmodi proportiones,
dicendo [cilices, proportionem Racionalemcadere inter
quantitates commenfurabiles,nempe illas, qua habent
Ynam communem partem aliquotam , feu quas cadens
menfura communts metitur . Et boc modofe babet lie
uea 20. palm. < linea8 palm, N am linca 4, palm.cf?
pars aliquota tam linee 30, quam 8,palm. Nec aliter
numeri dicuntur commenfurabiles, nam faltem vnitas
omaes metitur . Econtra wero Proportio Irvationalis
eft illa.que cadis inter duas quant-tates in commenfu=
rabiles, nempe tllas , qua nullam habens communems
partem al:quotam , fen quarum nullam communens
menfaram pofJumus rveperire. Huiwfmodi autem fe
babent he dus quanzitates ,nempe diameter quadratly
" latwus ewufdem quadratis "icet vivaque ifiayum quare
Sitatum babear partes aliquotas, [cilicet dimidiatam,
serciam, quartam, &rc. attamen Bulla pars aliquora
Vnius quantitatis potefl aliam quantitatem mesiri, b
ab Euclidein 1o, lth. demonfirasum fit ,

Ex modo dill1s colligitur in numerts, folam propor=
tionem Razionalem reperiviy quia [altem wnitas omnes
numeYos metituy 5 4t vero in quantitate continua non
Jolum proporcio Rational's , verum ctiam irvationalis
dnuenitur . Aljf poflea aliser proportionem partiri [0+
lent; nempe in proporsionem Kqualicatis, & Inequa=
licatis . Primacfiilla,que cadit inter duas quanticates
«quales, ve inter duas lineas , quarum veraque eft 10,
20, ¥e) 100y palmornm , &6, Proporsio vero 1Z¢qu4-

, ) tn
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fitaris efl illa’y que cadit inter duas quantitates inm-
quales, videlicet inter duas lincas,quarum vna efl 2.0,
palm. altera 40, 60, 100, &%,

Notandum tamen efl quod duo preportionum genera
wltimo loco affignata cvm priovibus talem babens con-
mexionem , vt ﬁcilim omnis pr?omozﬁqnalztaﬂ: ]gt
Jemper Rasronalis , non autems € contra, ltem emnts
proportio Irvationalis cft femper necejsario Inequalita-
815, at non é conuerfv , ve confiderant: pasebit.

Ommi(]a igitur Aqualiratis proportione, qua vite-
vius fubdinidl nequit,nam emucs quantitates aquales
eandem (emper babent proportionem aqualisatis 5 bac
in quam ommif3a ad aliam proportionem Inaqualitatis
granfeamus .

Inequalitatis proportio fabdiuiditur in proportio-
nem maioris, & minor: s magualizatis , Propertio ma-
soris Inaqualitatis eft , quando miaior quantitas cum
minore confertur 5 hancque proportionem babet nume-
Yus20.ad 10 comparatus .. E contra yero proporsio
minoris inaqualitatis eft \quando minor quantitas cuns
maiore confertur vt eft numerus 10 ad 20. compara-
tus ; vel quando linea 4. palm. cum linea 10. palm.
confertur . Neque enim eadem efl proportio 6, ad 10,
as 10, ad 6, vt clave paset,vel mediocriter in Algebra
vegulis verfatis,

Verum inhoc loco dumtaxat fermonem excitamus
circa proporsiones madoris , vel wunoris inaqualitats,
4uatenus [olas proportiones Rationales comprelendunt:
de religuis vero preportiombus Irrasionalibusin 1o,
bib, agunt Ausbores. '

Quare Rationalis proportio minoris , vel maiorig
Inegualivatis in 5. gemera difivibuitur , videlices in
Multiplicem , Superpavticularem , Superpartiencem
Mulriplicem Superpariicularem o & Multiplicem Su=
perpursicntensy cumboc folum difcrimine,quod in pros

por-

-
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portione minoris Inequalitatis fingulis vocabulis preq
ponitur prepofitio SVB , dicendo (o multiplicens-, fub
Juperparticularem ,&e,

Ex bis quinque proporiionum generibus alia funt
fimplicia, alia compofita. Simplicia funt tria priora,

veliqua veroduo compofita .

Quod autemproporsie Rationalis maioris,vel mivos
vis inequalitatis adequate in quinque affignata gen:-
ra difiribuatur pofita iftorum generum explicasione
ofiendemus ,

DE PROPORTIONE
M “l [4 ‘.Pl i .
Roportio multiplex definitur, quod fit babitude
 Maioris quantitatis ad minorem , quando mator
minorem kaliter aliquoties contines, vt minor mesiatur
maiorem . Hanc proportionem habet numerus 20s ad
4. fiquidem 20. quinquies comprebendic 4. Quod paris
ter dicendum vente circa lineam 20, peduwm ad lineans
§. pedum comparatam, e, . '
. Huiufmodi proportio {ub fe infinita continet genera;
manm [i in proportione multiplici maior quantitas mi=
morem bis tantummodo congimeat , dicttnr proportio
Dupla > fi weroter contineat, dicitur tripla , [i quater
quadrupla, [idecies decupla, Te, g
Hoc pofito facili negotio definiuntur [pecics propore
tionis muleiplicis ; fiquidem praportio sripla nil alind
eft quam habitudo maioris quantitatis ad mimorcm ta=
diter, vt maior ter minorem complefatur . Pariter pro.
portio oifupla est itla babisudo maioris quanticatis ad
minorem , quando maior minorem olEtes compleElitur
Ve numerus 48. ad6, habet proportiencm oftuplam o
quia olkies ipfum 6.contines . Quod totum vales ctiam,
serel.quis [pecicous. Proporsionis mlu‘phm.pfs
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DE PROPORTIONE

Superparticalari

D Efinitur proportio Superparticularis,quodfit ba-
J bitudomaioris quantitatis ad minorem , quando
maior minovem femel dumtaxat continet , & mfuper
ynam eius partem aliguotam,fcilicet dimidiatam, 3.4.
§.€c, Hanc proportionem habet numersis 30 ad 2.
Noam numerus 3. femel continet 2 5 € infuper vuita=
sem, quie eft pars dimidiata ipfius 2. Item linea 12. pe-
- dum ad lineam 9 pedum propfitioncm babet [uperpar-
ticularem , quia [cilicet pricr linea femel continet poe
Jieriorem, & infuper lineam 3. pedum, que 5t 3. pars

binee 9. pedum . ‘ .

Hec paviter proportio in infinita gencra fubdinidi-
tur . Nam fiilla pars aliguota in maiori quantizate
contemtaycfl dimidias a pars minoris quantitatis, confli
guirnr proportio fefquialtera; [t autem efl tertia pars »
nfurgte proportio fefquitertia ;(i quarta, [e[quiquar-
3a ; [t centefima, fefquicentrfima ,&rc, Vnde mediante
boc vocabulo facilis erune definitiones emnium propor=
sionum [uper particularium . Proporsio enim [efquioce
saua c5t quando maior quantitas minorem [emel inclu-
dit y & infuper oZanamn partem minovis quanticatis T
qualis eSt proportio inter 9. <& 8 : item inter 45. &
40 Siquidem g femel continet 8.C infuper vnam vnie
vatem , qua efl offaua pars ipfius 8: ficuti etiam 45,
Jemel continet 40; & infuper 5. olfaua pars 1pfius 40,

DE PROPORTIONE
. Superpartiente o
~S Fperpartiens praportio definitnr , quod fit habitua

40 maioris quantitasis ad minorcm,quando maior
' mino=

-
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minorem femel dumcaxat continet , & infuper alignot
eiys parses aliquotas non efficientes ynam aliquotam.
Huinfmod: proporsionem babet numerus 8, ad 5. Si-
quidem numerus 8. femel continer 5. & infuper tres
wnitates , quarum qualibes eft pars aliquota , nempe
guinta buins numeri 5. Ipfe autems ternarius exillis
tribus vnitatibus compofitus, non ¢ft pars aliguota
iplins numeri 5, 3t atiquanta,

Et bic eft aducrtendum , quod in data definitione dia
&Ewm fui, pares illas aliquotas fimul fumptas non de=
bere conflituere ynam partem aliquotam , quia fic dia
flinguimus proportiones fuperparticulares d fuperpar=
tientibus-. Danswr enim guedam proportiones, que
primo afpeCiu videntur [uperpartientes , cum tamen
yeucra fins fuperparticulares : wt patet inter numevos
10. < 8, Quamnisenim 10, femel contineat 8, € in-
Juperduas vuitates y quarum quelivet eft o aua pars
numeri 8;quiatamen ilie vnirates fimul fumpte cone
Jhituunt binarwum , quod eft quarta pars numeri 8; ideo
ifia proporcio non efl fuperparticns,fed fuperparsiculae
vis, nempe [tfquiquarta .

Pariter buiufmods propertio fuperpartiens babita
vatione parsium aliquotarum dinidicur ingenera infi=
nita : [s cnim maior quantisas minovem femel compree
bendat, & duas cius partes aliquotas medo fupra affi=
gnato , tunc confurgit proportio fuperbipartienss fi
autem maior quansitates miinorem femel comprehens
dat, & infuper tres parses aliquotas Jtunc conficisue
proportio fupertripartiens, &c, - ‘ .

Viterius quodcunque ex affignatis generibus , babita
rasione denominationis parsium aliqmotarum , adbuc
diniditur ingenera infiniga. Hinc efl,quod proporsio
Juperbipartiens inter duas quansisatss inequales, qua-
vum maior femel continet minorem o & duas cius pare

gessertias ,dicutur fuperbipartiens sevtias; & [i illa

- M dus
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due partes fuerving quinte appellabitur fuperbipare
tiens quintas, Se, - '
Siautem quaratur quomodo cognofci poffit, an vnas
numerss babeat communcens mep]guram cum.alio mec ne,
Refpondeo hac torum man:feflari ab Euclide in liby7, i
u0 Loco affignat regulam inucnicndi communem mene
}uram numerorum , illofque numeros , qus communens
menfuram non babens praser ynitatenms, v¢ 8, & 3.
primos vocat . ‘ :

DE PROPORTIONE
Mulsiplici fuperparticulari .

DEﬁnitur proportio multiplex fuperparticularis,
quod [it babitudo maioiis quansitatis ad mino-
vem, quando maior minorem aliquoties, vt bis, ter, vel
quater, <°c.continet o & praterea vuam eius partems
aliguostam . Huiufmodi proportio ¢ft, quam habet nu~
merus 9. ad 4. Continet emim, 9. bis 4. (& quo ad ifiam
partem bac proportio conuenit cum multiplici , nempe
cum Dupla,) & viterius comprebeadit wnitatem ,qus
eft quarca pars numeri 4. (€7 quaniums ad hoc ifla pro-
poreio conuenic cum fuperparticulari , nempe fefquie
guarta: ) qua de re bec proportio optime multiplex fu=
perparticularis, ideflex multiplici & fuperparticulari
refultans, appellatur . :

Dinidieur pofica proportio ifta babita ratione pro-
portionis multiplicis in generainfinita , eo profus mo
do,quodittum eft de maultiplici,nempe in dupiam fuper-
particularem, triplam fuperparticularem,&¢, & thia
Juper vaam parsem minoris aliquotam . :

Denuo quodcunque ex affignatis generibus in infinis
tagencrafubdiuiditar, babitafemper ratione propore
Sionis [uperparsicularis; Nam proportio tripla fupere

: parti=
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particularis continet fub fe triplam fefquialteram,
quando [cilicet maior quantitas minorem ter Conti=
neat , & viterus dimidiatam ewus pariem; triplams
fefquuserviam, triplam fefquignartam, e,

DE PROPORTIONE
. Muliplici [wperparsicntc,

DEmum Proportio multiplex [uperpartiens defini-
tiry quod fit habitudo masor:s quantitatis ad mia
norcm, quando maior aliquotics minorem compleélitur,
€& infuper aliquot eius partes aliquosas non cfficientes
ynam aliquotam. Huiufmddi proportioncm babet nu=
merus 11, ad 3. Nam 11, ter complectitur 3, € infu=
Per duas vastates, qua fimul fumpte, non constituung
yRam parsem aliquotam, s patet .

Disiditur l)rim() bac proportio babita ratione proe
portionis multiplicis im duplam [uperpartientem ,trie
plam [uperparsicnsem , quadruplam [uperparticn=
tem, &re. . ’

Quodlibet poflea ifforum generwm , habita rations
numer: partium , [ub [¢ continet infinicagenera. Ve
. g. [abtripla proporsione [uperpartiente continstur
triplajuperbipartiens, tripla fupertriparsiens , triplk

- fuperquadripartiens, &c, :

Demum quecumque ifiaram proportionum babits
ratione partium aliquosarumyin gencra adhuc infinita
Jubdwuidicur | Vi . g. tripla fupertripattiens dindia

“gurn triplam fupertripartientem quartas o in triplavs
Jupertriparcientem quintas, 6. 7. 8, & c. Quarum prow
prias definitiones a(zgnm ex deﬁ: faczl%quimmque
depromere poterit ,

\
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DE PROPORTIONALIT AT IBVS
Rationalibus minoris Inequalitatis,

Mnia illa , que battenus difa funt de quingue
proportionum rationalium generibus circa pro=
portiones maioris inkqualitatis , funt pariter: intellin
genda circa quinque proporsionum genera correfpona
dentia proporsionibus minevis inequalitatis , pramit-
sendo folum pregofitionc, SVB; Nam [i w addullis
exemplis minoves quantitates conferantur cum Mmaio-
vibus babebunt proportiones minoris inequalitatis . Eo
autem pror{us modo ,quo fe habet 100. ad 1, ita 1.ad
100. Hine eft,quod ex dilkis proportio 100, ad 1, eft
centupla, ita x.ad 100. et fubcentupla; ficque difcura
rendo de reliquis proportionum generibus .

Hec [uut illa genera,inque proportia Rationalis
tam maioris ,quam mnoris inequalitatis dusiditur,
Quod vero alia ron poffint affignar: probant Autbores,
& pracipue Clauius, in boc loco ; & bec compendiofe
diffa fufficiant circa quinque proportionum Rationa=
lium genera; plura cupiens Clauum confulat qui bane
materiam, & alias esiam quamplurimas [apientiffime
expofuis .

DE PROPORTIONALIT ATIBVS
ab Euclide defimsis .

PRaparti_omlius ab Euolide definitain plura gene-
ra partitur, quorsm pracipua bac funt, videlicet
‘Proportionalitas Avitbmetica, Geometrica'y & Mu-
fica, fiue Harmonica ; que proportionalisatis gewera &
Boctio, & alifs vocantur mediesases , )

- ATithe
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Arithmetica proportionalitas est quando tres , vel

res numeri pereandem differentiam progrediuntur;
s [unt 1fti numert 4, 7, 10, 13, 16, &¢,

Geometrica vero proportionalitas eff quandotres,vel
plures numeri eandem habent proportionem , quam
quidem Euclides definiuit, quia hac proprié proportio-
nalitas diciter , fiue Analogia, Vi v. g. ifl: numeri
2, 6, 18, 54, Orc. quilibet autem iflorum numerorum
ad fuum antecedentem triplam babet proportionem, ac
- propterea buinfmodi numer: dicuntur geometricé proa
portiwonales, : \

Demuin proportionalitas Mufica, fiue Harmonica e}
quando tres numeri ita ordinantur , vt eadem fit pro-

rtio maximi ad minimum, que differentie inter ma=-
fores duos ad differentiam inter duos minores. Ve v, g.
bi tres numeri 3, 4,6, 1 quibus eadem ¢ff proportio
maximi numeri 6, ad minimaum 3,que differentis inter
maximum G, 7 medinm 4, nivsirum wumesi 2, ad dife-
rentiam inser medium 4, € minimum 3. idefd 1. (cum
veraque preportio (it dupla) conflituunt proportionalie
tatem Muficam, fiue Harmonicam :

Huinfmodi autem proportionalitas dicitur Mufica,
quia plerumque eius numeri babens. illas propartiones,
in quibus confifiunt Mufice confonantia , ¥t patet in
ad:Za&o exemplo; nam inter 6, & 4, R proportio fef- -
guialtera conflieuens confonantiam, qua Diapente,fiue
_?u‘ua dicitur . Inter 4, & 3, eft proportio fefquitera
tia conflituens confonaptiam ,quam Diatcfferon, fen
quartam vocant . Demum inter extremos 6, & 3,6er=
nitur proportiodupla conflitucns confonansiam , quans
Diapafon, fiuc oftanam appeilant .

B SCHOLIVM:
_ Etiam quantum ad iftas tres proportionalitates
optimum cenfco adaestere « quz d Claujoin Si;ho-
S ’ s ‘Q
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lio Propol. 16, lib.6. cruditiflime. proponuntur circa
iftas proportionalitates : quibus pro sunc breuitati
ftudendo reliétis interuptam definitionum libs, 54 €x~
pofitionem deauo aggrediamus.

T abula Proportionalitatum .

Pmportioﬁalitas Ceom etrica.
3. 6. 18 54.‘ 162. 486,
Proportionalitas Aritmetica.
3. 6. 10 wm 14. 18. 22,
‘Proportio. Mufica.

6: 8: 12.

 Prig
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Secunda T abula proportionk rationalium

Propottio
multiplex

Superpar-
ticularis

Superpar-
tiens

Mﬁitiplcx
fuperpar-
ticularis -

Multiplex
fuperpar-
tiens ,

Masoris incqmlimtis .

rDupla 4 ad a
Tripla 6 ad 2
Quadrupla 8 ad 2
 Quintupla 10 ad 2

y Selquialtera 3 ad 2
Sefquitertia ¢ ad 3
Selquiquarta s ad ¢

* Selquiquinta 6 ad g
Superbipartiens tertias s ad 3
Superbipartiens quintas 7 ad'g

Superquadripartieps feptimas 11 ad 7
LSuper quintuparticns feptimas 12 ad 2

 Dupla lelquialtera g ad 2.
lTripla fefquiterta 10'ad 3
Quadrupla felquiquarta 17 ad 4

. «Quintupla fefyuiquinta 26 ad §

“Dupla fuperbipartienstertias 8 ad 3
Tripla fuperbsparticns quintas 17 ad §
Quadrupla {uper quad.leptimas 32 ad 7

‘LQuintup, fuper quintup, nonas 5@ ad g

Magnis

\l
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. V.

Magnitudines rationem inter {e habere dis
cuntur, quz multiplicatz poffunt fefe in-
uicem {uperare. :

EVclides in tertia definitione duarum magnicudi<
num eju{dem generis habitudinem rationem vo=
cauit, quam nos cum alijs quamplurimis proportio=
nem dicimus * nuac vero idem Author in _hac quinta
definitione exponit quidnam requirant duz quanti=
tateseiufdem generis ad hoe, vt 1nter fe proportio=
nem babere dicantur. Aie igitur ,illas tantummodo
magnitudines dici proportioné inter {c habere , qua«
rum vtraque multiplicata ita augetur, vt alteram
tandem fuperet ; i vero alterutra quantumuis multi=
plicata namquam alteram excedat,nullam proportio=
nem inter fe habere dicuntur, Hinc diameter , & las
tus quadrati dicuntur habere proportionem, licet ice
rationalem, quia latus per 2. multiplicatam diames
trum excedit, E contra vero colligitur ex ifta defini«
tione non lo}um interlineam finitam, & infinitamy
verum etiam inter angulum contadtus, & angulum
retilineum, nullam dari proportionem, quia linea
finita quomodocunque muitiplicata nunquam po=
teft fuperare lineam infinitam,nec angulus contattus
Ruantumuis multiplicatus, tamen femper minor exi=

it quouis angulo re@ilineo etiam minimo, vt ad
Prop. 16. lib.3, demonftratum fujc 3

- VI,
In eadem ratione dicuntur effe magnitudie
. mes, primaad fecundam, & vertia ad quare
: ‘ | tam,
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tam, cum prime, & tertiz 2qua multipli-

cia, 3 fecunde, & quartz zque mulripli-

cibus (qualifcumque fit hec multiplicatio) -

vtrumque ab vtroque vel vna deficiunt,

vel vna zqualia funt,vel vna excedunt;
- fiea, quazinter fe refpondent, {umantur.

N hac definitione Euclides exponit quafpam cons
ditionesapud Mathematicos requirant magnitte
dines, vt eandem dicantur habere proportienem,
Quod torum efhcit confugiendo ad earum ¢que mul-
tiplicia,vt comprehend at omnes magnitudinum pro-
portiones, tam rationales, quam irrationales. Sint igi=
tur, in appofita tabula,qnatuor magaitudines A, pris
ma; B, fecunda; C, tertia; & D, quarta; {umanturque
prime & terti¢ gque multiplicia fecundumguamcune
que multiplicationem; E, quidem ipfius A, prima; &
¥, ipfius C, teruiz: Denuo fumantur fecundz , &
quartz ,alia 2que multiplicia {ecundum quamlibet
muluplicationem ; G, quidem ipfius B, fecundz; &
H, 1plius D,yquartz. Quo pofito, fi fumpta zque
multiplicia, prout inter {e relpondent , conferantur,
nempe multiplex primz E, cum multiplici fecunde
G; & muluplex tertizF, cum multiphei quartz H;
deprehenfumque fuerit feciidum quafcumque mul=
tiplicationes ea taliter inter fe ftare, vt fi E, multiplex
primz magnitudiois A, minus fuerit , quam G; mul-
tiplex fecundz magnitudinis B; etiam F, multiplex
tertiz magaitudinis C, minus fit,quam H, multiplex,
uvartz magnitadims D: Aut fi E, zqualis fueritiplt
3; etiam F, zquale fic ipfi H: aut denique, fi E,maius
fuerit quam G; etiam F; maius fic quam H : quod to-
wm nll aliud ¢ft quam verumque ab yuoquza vel
. _ . A ¢{
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wna deficere, vel vna zqualia effc, vel vna excederes |
hocque femper fuccedat nec in vilio genere multipli
cium contrarium poffit reperiri. Quo ftante dicetur
cadem eft proportio primz magnitudinis A , ad fes
cundam B;qua'eft proportio tertiz C,ad quartam D,

Similiter fi quatuor quantitates concedantur eane .
dem habere proportionem , coacedendum quoque
erit, quzlibet zque mult&flicia prima,& tertiz collaw
ta cii quibushibet zque muluiplicibus fecundz, & quar-
tz, habere defe@us, zqualitatis , aut exceflus eandem
conditionem ,cum definitum, & definitio debeant
femper reciprocari , .

A. 6. ﬁ: 24= 36= 18,
B. 4. G- 28= 36= 8.
C. 3. F- 12- 182 9.

. D.2.HZ 147 187 40

VII

Magnitudines 2utem eandem rationem hae
bentes, proportionales vocentur.

QI maguitudinum A,B,C,D,eadem fit proportio Ay
ad B, quz C, ad D, iftx magaitudi ncs proportion /
@ales dicentus o : :

o ,, YUL
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VIII.

Cum vero ®que multiplex prima magnitu-
dinis exceflerit multiplicem fecundz; At
~ multiplex tertiz non éxcefferit multipli-
- cem quara ; tunc prima ad fecunadm ma-
iforem rationem habere dicetur, quam
' tertia ad quartam.

N hac definitione Euclides declarat , quam condis
tionem habere debeant quataor magnitudines,itaw
ut prima habeat ad fecundam maiorem proportio-
nem, quaim tertia ad quartam, dicendo,” Si primz,&
tertiz fumpta fuerint zque multiplicia ; item fecun-
dz, & quartz alfa eque muluplicia , deprehenfumgq;
fuerit aliquando (licet non femper , vt patet ex adie-
&a tabula) multiplex primz maius efle multiplici fe-
. cundz, at multiplex tertiz maius aon efle multiplici
quartz, fed vel minus, vel zquale , dicetur maiorem
efle propostionem prim¢ magnicudinis ad {ccandam,
quam tertiz ad quartam .
L ]

A. 10. EZ 20 207 36.
B 4. Gz 12= 247 28.
C. 6. F= 12 1= 18. |
Do 3. Ho 92 i8zar .
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" Quiavero in adicta tabula in tertia multiplicatios
pe {umptis 2qué muluplicibus primz A, & tertiz C;
ftem fecundz B, & quartz C. inuecntum eft multic
. plex primz A 30 {uperare multiplicem fecundz B 28
at muliplex tertiz C 18 non f{uperarc maultiplicem
quartx 21, dicendum erit maiorem habere rationem
rimam magaitudinem A ad fecundam B, quamhae
at tertica C ad quartam D, :

IX. -
Proportio autem in tribus terminis pauciffi«
mis confiftit.

D, quod Euclides rationem nominat Interpretes
proportionem vocaat; illud vero, quod noming
proportionis ab ipfo Euchde appellatur,id ipfam In-
terpretes pariter. Proportionalitatem vocant,vt etiam
fupra menuimus . Quoniam vero omms proportio
habet terminum antecedentem , & confequentem ; &
cum proportionalitas (it rationum fimilitudo, necefle
eft in omni proportionalitate reperirt , vt minimum,
tres terminos, {1 tuerit proportionalitas continua , &
quatuor, fitueritdilcreta : o

X.

Cum vero tres magnitudines fuerint pro=
portionales; Prima ad tertiam duplicatam
rationiem habere dicitur eius,quam habet
ad{ecundam: Atcum quatuor magnitu-
dines proportionales fuerint; Prima ad
quartam triplicatam rationem habere di-
citur eius, quam habet ad fecundam; Et
femper deinceps, vno amplius, quamdiv
proportio extiterit, o
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y Ro clariori intelligentia huins definitionis %ft
P aduertendum,quod fi fuerint magnitudines A, B, .
C,D,E, &c. continué proportionales, ita vt eadem
fit proportio A,ad B,quz B,ad C;& C, ad D; & D,
ad E, proportio A, primg magnitudinis ad C, tertiam
magnitudinemn dicetur duplicata ewus proportionis,
quam habet A, prima magnitudo ad B, magnitudi-
nem {ecundam ¢ quoniam inter A, & C, duz pro-
portiones reponuatur, quz zquales funt proportioni
A, ad B, videlicet proportio A,ad B, & B, adC, vt
propeerea.proportio A, ad C, intercipiat quodammon=
do proportionem A,ad B, duplicatam, 1deit bis ordine
pofiam . Infuper ob eandem rationem proportio pri«
mz magnitudiass A, ad quartam D, dicetur eriplicata
eius proportionis, quam habet A, ad B, &c. .

. Aliquiinterpretes exponuat hanc dehinitionem die
cendo, quod 1n pluribus quantitatibus proportiona=
libus prima ad terriam habetduplicatam rationem
cius, quam habet ad fecundam ; quia illa iftius fit du-
pla; quod tamen falfillimam cft . Quis namque afhir-
mabit in1ihs numeris conuauc proportionalibus 25.
§.1, proportionem 25.ad I, duplam efle proportionis
25.ad 5. cumilla iftius fit quintupla ¢

X IL
Homologe, fen fimiles ratione magnitudi-
nes, dicuntur antecedentes quidem ante-
cedentibus , confequentes vero confe-
- quenttbus. Ve

EVclides fupra definiuit , proportionalitatem efle
propartionum fimilitudinem ; nunc vero expo-
nit, etiam terminos, (eu quantitates dici {imiles , vel
homologas. Docet caim antecedeates magnitudines

appels -
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appellari homologas, feu fimiles proportione inter fe,
nec non ctiam confequentes. S1emm eft ptoportio
A, ad B,quz C, ad D; dicetur quantitas A , fimilis
quanutat1 C; X B, (imilis quaatitati D, Cum enim
habeant fimilitudinem proportionum , necefle eft
ctiam, vtramq; magnitudinem.antecedentem virique
confequenti eodem modo zqualem,maiorem, vcl mie
norem exiltere , vt 10 6, defin, monuimus ,

: XIL,
Alterna ratio, eft fumptio antecedentisad
antecedentem, & confequentis ad con
fequentem.

IN hoc locoPrazceptor explicat fex modos argud
mentandi in proportionibus . Primus dicitur pro-
portio alterna,feu permutata :Secundus, inuerla, few
€ contrario : Tertius , compolitio rationis , few con=
jun&ta proportionalitas; Quarcus , disifio rationis,
vel difiuncta proportionalitas: Quiatus, cosucrfio
rationis, live euerfa proportionalicas: Sextus demum,
elt proportio ex zqualitate, {cu zqua proportio,

Quantum igitur ad primum dicit Euclides , Alter
na,{eu permutata proportio ett, cum pofitis qaatuor
magnitudinibus proportionalibus A,B, C,D, infertue
eandem efle proportionem antecedentis A, ad ante-
cedeatem C; quam habet confequensB, ad confe-
queatem D, Vnde Authores fic formant huiufmodi
argumeatationem ; Si elt vt A, ad B, 1ta C, ad D; 1gi-
tur permutando, feu vicidimerte ve A ad C, 1ta B,ad
D. Quod vero hzc argumentatio fit bona ad Propof,
16. huius libn demoaltratur , dammodo tamenquas
tuor magaitudines (int ciufdem genenis ,

X1,
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XIIL :
Inuerfa ratio, eft fumptio confequentis, ceu
antecedentis ,ad antecedentem , velut ad -
confequentem. .

SI fueriat quatuor magnitudines proportionales,
A, B,C, D, hoc modo, vt A,ad B, ita C,ad D,
& infcramus ita effe confequens B, ad antecedentem
A, vt confequens D, ad aliud antecedeas C; dicemur
argumentart ab inuecfa proportione, Authores fic
formant iftam argumentationem , Veelt A, ad B,ita
C,ad D:igitar cenrertendo, vel é contrario erit
quoque B,ad A, vt D, ad C, Quam argumentatio
nem bonam efle ad Corollar. Propof. 4. huius hbri
oltendendumenit,

XIvV.
Compofitio rationis, eft fumptio anteceden-
tis cum confequente, ceu vaius , ad ipfam
confequentem. ‘ ‘

It proportio AB, ad BC, quz DE, ad EF; colli-
gaturque eam paruter efie proportionem totius -
' AB, & BC, fimul , 4ad

. B confequenté BC, quam
A C habet totum Dg s X
' E DE,& EF,compofitum,

D —F . ad confequentem E F;

. .. dicetur huinfmodi argu~
mentatio compoficio rationis, ex eo quod ex antece~

dente, & confequente compopatur alud antecedens.
Fitque verbis fic izc argumentatio. Vi AB, ad BG,
S ita
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ita DE,ad EF; ergo componendo erit vt AC,ad BC, -
ita DF,ad EF, Bonitas huius argumentationis con«
firmacur in hoc libro Propof. 18,

Qua argumentandi modo- addi poflunt alij duo

uorum primus dicicur compoficio rationis conu
?a;qua ndo fcilicet fumitur antecedens,& conlequeas,
vtvaa, que cum antecedente conferatur , dicende. St
et ve AB, ad BC, 1ita DE, ad EF;ergoeit etiam AC,
ex antecedetite , & confequente compofita ad antes
cedentem A B, vt eft DF, paricer ex antecedente , &.
confcquente contlata ,ad antecedentem DE, Quam
argumentationem cffe validam ad Propof. 18, hutus.
lib. demontitrabimus ; in qua hoc dicend: modo vti
porerimus ; Ergo per compofiticpem rationis conm
uverfam, &c. L ‘

Alter poftea modusdici potelt , compofitio ratio=
niscontraria ; quando ninlirum cadem magnitudo
antecedens refertur ad antecedentem , & confequea~
tem,cenadvaam. Velielt AB,ad BG, vt D‘}E ,ad
EF, interimus compofitiogem rationis contrariamg
dgicur erit v¢ AB, 3ntecedens ad totam AC, ita DE,
antecedens ad ipfam DF; quod pariterad Propofiidy
huius oftendetur , '

. XV, -

Diuifio rationis, eft fumptio exceffus, quo
. ancedens fuperat confequcatem, ad
ipfam confequentem. -

VErbi gratia fi dicatur , quzz proportio eft totius
"V ' AB,8dCB,eadém eft totius DE, ad FE 1girup

erit & exceflus-AC, (quo antecedens confequentem .
fuperat) ad CB; coafequentem’, vt exceflus DF, ad.
confequentem FE, In bacargumentationc Authores

N a
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§ta Joquentur : ergo dividendo, &c, Hacillatio often
deada crit ad Propol. 17. huius lib, o

| . XVI,

Conuerfiorationis eft fumptio antecedentis
ad exceffum , quo antecedens {uperat ip-
fam confequentem. | B
L hoc modo argumentetur . Sicuti eft tota magni-

tudo AB,ad CB, itatota DE, ad FE:gitar ita
‘ etiam erit eadcm. AB, ad

A C B ACG, exceflua, vt-DE;ad
: DF, dicemur per conuers
D - F E fiobem rationisargumenta=

ri. Vnde Authores fic los
. quuntur, €rgo per conuera
fionem rationis, &c, Quimodus argumentandi cona
firmatur in Coroll, Propo, 19- huius libri, >

Ex xqualitate ratio eft, fi plures duabus fin¢
" ‘magnitudines, & his aliz multitudine pa-
res, qua bine, & in eadem ratione fuman-
tur: cum vt in primis magnitudinibus pri-
ma ad vltimam, fic & in fecundis magni-
- tudibus prima ad vltimam{efe habuerit.
Vel aliter. Sumptio extremorum per {ub-
ductionem mediorum. . |
S Int plores magnitudines duabus A, B, C, & toti=
) dem D, E, F; fintque binz, & bine in cadem ra=
tione, hoceft Aad B, ve D adE, & B adC, ntE
wd F, Siigitur colligatur, propterea. sam _efle pro-
. ‘i por-
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portionem prime magnitudinis A, ad tertiam C,que
elt D, quartzad F, fextam;
18 ‘ dicetur huinfmodi argue
- mentandi forma ex zquo,
fiue ex zqualitate, inqua’
In g2 fcilicet extrema magnitu-
1 dines (ubductis medijs col
8 higuntur habere vnam,ean-
(1 demque proportionem ine

4 ter fe.
Quoniam vero duobus
l modis licet ex zqualitate
B C D E | arguere,videlicet ordinate
_ procedendo , vel ordinem
perturbando, Euclides duabus {equentibus definitio=
_ nibus exponit quid fic ordinata , & quid perturbata

proportio,

XVIII,

Ordinata proportio eft, cum fuerit , quem.
admodum antecedens ad confequentem,
ita antecedens ad confequentem: fuerit
etiam, vt confequens ad aliud quidpiam,
ita confequensad aliud quidpiam.

I fuerit A, ad B, vt D,ad E; rurfufque vt B, con-
{equens ad aliud quidpiamynempe ad C,ita cone
fequens E, ad aliud quidpiam nempe ad F; dicetur ta-
lis proportio ordinata; quia idem ordo tam in primis,
quam {ecundis magnitudinibus feruatur. Huiufmodi
:f gllll;cintatio demonilcatur ad Propofitionem 22.hu~
us hbri,

' TN RS
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XI1X.

Perturbata autem proportioeft, cumtribus -

goiitfis magnitudinibus, & alij; > qua fint

" his multitudine pares;vt in primis quidem

magnitudmibus fe habet antecedens ad
confequentem, ita in fecundis magnitudi-
nibusantecedens ad confequentem: Vt

. autem in primis magnitudinibus confe-
- quensad aliud quidpiam, ficin fecundis

SIﬁt quemadmodum A, ad B, ita E, ad F; deinde

magnitudinibus aliud quidpiam ad ante-
cedentem. "

vtin primis magnitudinibus B, conlequens ad'C,

aliud quidpiam ta 1n fecundis magnitudinibus aliad
quidpiam D,ad ancecedentem Etunc huiufmodi proe
portio nuncupabityr perturbaca, ex co quod noft

£

T

A

feruetar idem ordo in mae

12 gnitudinum  proportioni=
bus, Haac eflc optimam
argumentationem-in Pro=-

6°  pofitione 23. huius, libri
8 demonftratur, Aduerten=
i 4 dom tamen cft, propor-
‘ tiogem tam ordinatam,

4 quam perturbatam extree

L - morum r«:am‘lcm FrOpor-
_ tionem {emper inferre ex
DEF zqualitate, etiam (i plusy

quam tres magnitudines proponantur , vt ¢x Propofe’
22, & 23; huias Libri fict mamteltum .
R ° ‘ e

: In
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In Quinto Elemento.

N Quinto Enclidis libro analogic, [eu propor«
R tiones examsnansur in communs quidem, nile’
latenus defcendendo ad vllam  determinatam.
quantitatem . ’

Si fint quotcunque magnitadines quotcuna
que magnitudinum ®qualium numero,,
fingul¢ fingularum,¢quemultiplicesiquam
multiplex vnius eft vna maguitudo, tam

- multiplices erunt & omnesomnium.

magnitudioum E,& P,zque multiplices .Dico ma-
: . goitudines AB, CD, fi»-
G H B mul,tamefle maldplices’
magnitudinum E, F, fi=
mul; quam eft multiplex
. - AB, iplws E, vel CD,
€C 1. K D ipfiusF. Probat, Cum
) ' - eaim AB, CD, fint 2que
F - multiplices ipfaram E,
& F, 1 AB,diuidatur in
s R magnitudines AG, GH, »
HB, ipfi E, zquales, etiam CD; in magnitudinesCl, -
IK, KD, ipfi F, zqualesdinidetur ; eruntque magnie
tudines C, 1K, KDy ot numero,quot funs magnitie.,
A N 3 dines

SI fint quotcunq;magﬁitudines AB, CD, cotident
o

B#,"
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dines AG, GH,HB, quia tam multiplex eft AB,ipfius
E, quam multiplex eft CD, ipfius }: Quontam ve- -
10 AGy & E, 2qualesTunt inter fe, fi iphs addantur
zqualesClL, & F, [per &, pro.} erunt AG, Cl, fimul
#zqualesiplis E, & F, imul . Eodem modo erunt GH,
& IK, {imul zquales ipfis E, & F, {imul; Nec noh
etiam HB, & KD, fimul 1pfis E, & F, fimul zqualcs
erunt. Quotiesigitur E,in AB, vel F, in CD, con-
tinetur, toties ctiam E, F, fimulin AB, CD, timul
comprehenduntur ;: Ideoque quam multiplex elt AB,
ipfius E, tz:m funt multiplices AB, LD, fimul ipfae
rum E & F, fimul, vt conftat ex dictis in 2. defin,bu-

“lus libri.. Quare fi fint quofcunque magnitudines,.

?‘t‘lotﬁunquc magaitudiaum, &¢. Quod erat demon-

andum , '

SCHOLIVM,. .
Hac propofitio in quacunque proportione ad pro-
pof. 12, huius libri demonftratar; nempe tam 1n pro-
portione rationali, quam irracionali,

PROPOS. 2. THEOR. 2.

Si prima fecund® ®que fuerint multiplex,
. atque tertia quartz; fuerit autem,& quin-
. ta fecunde xque multiplex atque fexta
- quartg;erit & compofita prima cum quin-
. ta, fecundz 2que multiplex , atque tertia
. cum fexta , quart.

S t prima magaitudo AB, tam multiplex {ecundz

C, quam eft muliplex tertia DE, quartz F; rur=’
fus tam multiplex ‘ﬁtﬁuima BG, fecundz C, quam.
>

multiplex e fexta. EH; iptins quartz F. Dico: prie.
A mam
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siam’ AB, vna ‘cum quinta BG, compofitam , cand#
multiplicem efle fecundz C, quam multiplex eft ter=
tia DE,vna'cum fexta EH,compofita,ipfiusquarte F.
Prob, Cum enim AB,DE, fint zque multiplices ipa
s . faram C,& F;eruntin AB,

K. B~ - G tot magnitudines zquales”
. ipti C, quot funt in DE,
Qe . zqualesipfi F, -Eadem ta=’

: - tione erunt &in BG, tog

: o H  magnitudines.zquales ipf
‘D . E-—— C, quot funtin EH, zqu?a-
F lesipfiF, Siigitur @qualie
= bus multitadinibus A B,,
coo ' DE,addantut ¢quales myl.*
titudines BG,EH,toties comprehendetur C, in AG,
quoties F,in DH, ldeoque tam multiplex erit AB,
prima compofita cum uninta BG, ipfius fecundzC,
uam multiplex eft DE, tertia compofita cumfexza’
H, ipfius quattz F, Si itaque pfima fecundztqug
fuerit multiplex; &c. Quod erat oftendendym ,

SCHOLIVM,

R
*

* Hoc totim pariter concluditur ab Eyclide ip oms
ni gcnere proportionis ad propol. 24, huius libri.

. PROPOS. 3. THEOR. 3. _ '
Si fit prima fecunde :equcnml,tipl'e_x,atqm‘:
~ivertia quare®; fumantur autem-quemiles
- tiplice§ primiz, & terties Frit &ex xquo}l
~ {umptgrum vtraque v[stiﬁlfqus'wﬁmlf .
r tiplex,altera quidem fecunde sakcraves,
) -L:fo:qu;:u; e, g LD i
w.? N 4 Sic

. Lo e
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Ie prime magnicado A,tam muliiplex lecunde By
1) quam multiplex eft tertia C, quartz D, fumane
turque E, & F, 2quemaluplicesiplarum A, & C, E,
quidem ipfius A, & F, ipfius C. Dicoex zquotam’
multiplicem efle E, ipfius Byfecundz,quammulciplex
elt F, ipfius D, quarta, Probatur. Cam enimE, &
l?. (ine zquemultiplicesipfarum A,8& C;fidiftribuane
sar E, & F, in magnitudines 1pfis A, & C,zquales,vt
o ~ wergra,u EG, GH, HI,
i o { uales ipfi A;& FK,KL,
M ,aqualesipfi C;Eric
N ‘toc partes in E, zquales
. ipfi A, quoe fune in F,
M L zquales ipfi C, Quoniam
: vero EG, FK, zquales,
‘ - {unt iplis A, & C; funt
L autem A, & C, gquemule
< X! .. uplices ipfarum B, & D,
. ex hypothefi : erunt &
" EG, FK, carandem B,D,
L zquemultiplices, Quow

=

A ' . . nlam igitne EG, prima
AB FC magaitudo tam eft mul«
L : ., , tiplex fecanda B,quam
eft mulciplex PK, teria, iplius quartz D: Item GH,
quinta tam maluplex eft eisidem fecundz B, quam
multiplex KL, fexta ejaldem quarta D, Bris [per 2,
guin.J& EH, compofita ex prima,& quinta tam mule
tiplexfecundz B; quam eft multiplex FL, compofits
ex tertia, & fexta, ipfius quarte D, Rurfus cum: fit

Lprima tam ultiplex lecundz Bouam multiplex
eft eertia FL, quarte D, yt iam demonftratom eft g
eutem & HI, quinta tam multiplex fecundz B, qam
et LM, fcxea multipler ipfius quarty D: fper 3.quin.)
erit & EI, eompolita cx prima , & quinss tam r:ln-

: Lh plcd
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plex-fecunde B, quam eft FM, compofita ex tertia,& .
fexa ipfius quartz D, Eadem?ue eftratio , fi plures
fuerint partesin ipfis E, & F; fiergo prima {ecundz
eque (it multiplex, acque tertia quartz, &c. Quod
pitendendumerat, L
. SCHOLIVM, :
. Hoc theorema non folum in magnitudinibus zques
multiplicibus, fed etiam in omnibus proportiontbus
olftendetur ad Propef, 22, huius libs -

PROPOS. 4. THEOR. 4. _

Si prima ad fecundam eandem habuerit ra-

.. tionem,& tertia ad quarcam:Etiam xques

- multiplices prima, & tertiz, ad equeiule
tiplices fecund , & quart , iuxta quame
uis multiplicationem , eandem habebunt
rationem, fi pro vt inter fe refpondent,ita
fumpte fuerint . |

It proportio A;ad B,quzC, ad D, tuma_nturquls
primz A, & tertiz C, zquemaltiplices E, & I
Item fecundz B, & quartz D, zque multiplices G, 8¢
" H, fuxta quamuis mul:irlicationcm :fineenim E, F,
- gque multiplices {uat ig‘;wm A, G, ficut G, H, ip~
faram B,D, fiue non. His polfitis conftat ex def, &,
finiys libri, fi E, deficit 3 (3, ctiam F, deficit ab H; &
fi E, zqualis et ipfi G, ctiam F, zl?ualem efle ipfi Hg
& denique fi E, cxcedit G, etiam F, excedere H;aliow
uin non eflet eadem proportio A, ad B, quze C, ad
?),contra {uppofitum. Dicoiam multiplicia prim
& tertiz non fglumvua deficere 3 multiplicibus fe-
cunds®, ac quarix, aut vpa *qualbia cficy aus vna ex-
«-.
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cedere, vt disimus, fed eandem quoque proportios
siem habere interfe, nimirum ita efle E, maltiplex

s . primz A, ad G, multiplicem
fecundz. B, vt F, maulciplex

~ tertiz C, ad ‘H, muliplicem

| _ quartz D, Hoc eft fi rurfus,E,

- ftatuatur prima magnitudo;G,

‘1 verofecunda; F, tertia, & H,

‘ quarts : fumanturque ipfarum

: - EyFy2quemultiplicia - qualias

L cunque; ltem iplaram G, H,
M

alia “quzcunque eriam zque

L
F D H M multiplicia; Multiplicia ipfs«
] ] rum: E, F, a mulkiplicibus ip=
farum G, H, vel vna deficere,

A
"T

1
K.
l velvna zqualiaefle, vel vna
l excedere , prout vult defin, 6,
. Rurfuscapiantur [ K, ipfagum
N o E, F, zque muitiplices ; nec
o ‘ non etiam L, M, zque multi-
plicesipfarum G,H, Quoniam
fgitur tam multiplex eft E, prima ipfius A, fecundz
quam F,tertia ipfius C, quartz ; fumptzque funt I, &
K, zque multiplicesiplarum E, F, prima , ac tettiz>
{per 3.quin.] Eruntex zquo I, K, zque muluplices
aplarum A,C, fecundz , & qoartz, Eadem prorfus
ratione erunt L, M, iplarum B, D, zquemultiplices?
Er quia ponitur proportio A,primz ad B,fecundam,,
quz C, tertiz ad D), quartam; oftenfeque funt I, K,
®que multiplices primz, &tertiz A, C; item Ly M,
seque multiplices fecundz, & quartz B, D, [per 6, def.”
guin.] fic vefi I, muliplex prime deficic ab L, mulite’
plici fecunde, etiam K, multplex tertiz neceflirio
deficiat ab M, muleipliciyquartze : & fi I, zqualis efk
ipfi L, ctism K, neceflario jfit zqualis ipfi M; & des’
- mum
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‘mum fi Lexceditipfum L, etiam K, neceffario ipfam.
M, excedere debeat : Ideafjue oftendetur in quibuf=-
cuanque 2que muliplicibus  magnitudinum k, & F;:
nec ton magaitudigum G, & H; quia femper hzc
aquemaltiplicia, qt;!rcunque fint, [per 3 quin.J@que~
multiplicia quoque erunt magnitudinum A, C, &
B D, Itaque cum I; & K,fint zquemultiplices prima
E,&tertiz F; Item L, & M, zquemultplices fecune
dz G, & quarntz H, oltenfumque fic, {i I, mulcip lex
,primz minor fueric, quam L, maultiplex feconda,
~multiplicem tertiz K, minorem quoque efle , quam:
M, multiplicem quartz, fi zqualis,zqualis; {i mnor,.
minor ; atque hoc totum contingere in quacunque
multiplicatione ; [per.6. def, guint1,) erit ve E, prima
ad G, lecundam, ita F, tertia ad H, quartam , Siigi«
tur prima ad fecundam eandem habuerit rationem,
&c. Quod erat demonftrandum, ‘

COROLLARIVM, ;

Ex modo di&is facile demonftrabitur Inuerfa ra-
tio, quam Euclides def, 1 3¢ explicauit;hoc eft, fi qnas
tuor maghitudings fuerint proportionales, ealdem ¢
contra, {eu inuetla ratione proportionales efle . Sit
enim A, ad B, vt C,ad D. Dico cfle conuertendp,
_w B, ad A,ita D,ad C, Sumptisenim E, & F, zque-
muliplicibus iplarum A, primz, & C,tertiz; Item
G, H, gquemultiplicibus B, fecundz, & D, quartz:
quoaniam-ex eo, quod A, primaad B,lecundam fe has
bet vt C, tertia ad D, quartam , [per 3.quin.] decefe
fario fequitur i E, multiplex priinz minor fuerit qud
G, multiplex fecuadz, vel zqualis, vel maior’, ctiam
F, multiplicem tertiz minotem efie, vel zqualem, vel
maiorem, quam H, maltiplicem quartz ; quo ftante
perfpicuumett fi é contrario G, maior fuerit ?uam E,

vel 2qualis, vel migor , etiam H, maiorem fore, vel
S ' zqua-
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aqualem, vel minorem ,quam F, fecunddm quams -
cunque muleiplicationem fumpta tuerint hac zque
muluplicia, Sienim vtraque E, F, minor eft, quam
vtraque G, H, erit é contra viraque G, H, maior
quam veraque E,F, &c, Itaque quoniam prima B, &
tertiz D, [umpta funt aque multiplicia G,H; item fe-
cundz A, & quartz C, zquemultiplicia E, F; often=
fumque cft G,H, vel vna cxcedere E,F, vel vna 2qua-
lia efle, vel vna deficere,fecundum quamcunque mul- -
tiplicationem ea multiplicia fumantur; [ per 6. def. |
guints.] erit B, prima ad A, fecundam , vt D, terus
ad C, quartam . Quod erat demonftrandum .

~ PROPOS. 5. THEOR. s. .
Simagnitudo magnitudinis ¢que fuerit mul«
" tiplex, atque ablataablate; Etiam relie
qua reliqua ita multiplex erit , vi tota to.
tius. - -

’lTa maltiplex fit tota AB, totius CD, vt eft mtltia
B plex ablata' AE, ablatz CF. Dico reliquam EB,
ita effe multiplicem reliquz FD,vt eft tota A B, totius
CD. Probatur, Ponatur enim EB, ita multiplex cu=

julpiam magnitudinis , vie

A E B delicet ipfius GC,vteft AE,
o . multiplex ipﬁns(‘ ('I;, veé;o—
ta AB, rotius CD, Quo=

G_C : F__D - niam ignur AE, EB, zque

multiplices funt ipfarum

CF, GC;[per 1, quin.Jerictota AB, totius GF, ita

multiplex,vt AE, ipfius CF, hoc eft omnesomnium,

vt vna vnius: Sed tam maltiplex etiam ponitur AB,

Spfivs CD, quam eft muliiplex AE, ipfius CF, Igitur-

AB, tam cft multiplex ipfius CF, quam multj&liexelt*
: iplins
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fius CD; atque id cicco [per 6, pron.] zquales funt
F, CD; ablata igitur communi CF, zqaales remaa
ncbunt GC, BD, Tam muluplex :g'tur erit EB, ipa
fius FD, quam multiplex eft ipfias GC; Sed 1ta mul=
eiplex pofita fuit EB, ipfius GC, vt AE,1pfius CF,
hoceft vttota AB , tatius CD, Quare tam multie
plex ctt reliqua EB, reliquz FD, quam elt tota AB,
totlus CD. Si!magnitudo ergo magnitudims 2que

fucrit multiplex,8:c,Quod erac demonitrandum,

SCHOLIVM,

Hzc propofitio vniuersé demonfirabitur Propof,
¥9. in qua magsitudines cuiufcumque propostionis
exhibeatur

PROPOS. 6. THEOR. 6.
Si dug magnitudines duarum magnitudinum
fint zquemultiplices,& quedam detradte
- fint earumdem 2que multiplices , & reli
- quz eifdem aut zquales {unt, aut 2que
ipfarum multiplices. ,

Int magnitudines AB,CD, 2que multiplicesipfas
-sum E, Fs& detra&e AG,CH, earumdem,E, B,
o uz multiplices.Dico
A G B reliquas GB, HD, aut
- ‘ efle zquales eifdem E;
E— F.aut certe earumdem
. s - seque multiplices, Prob,
I C H p Cun enim AB, fit
e e e bmultiplex ip(}\ucs; E, f
ablata quoque AG,eiu
: F"“ ' {cm
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dem E, multiplex serit reliqua GB , vel zqualis ipfi
E, vel eius muluplex ; alias inzqualis , vel non mul-
tiplex magnitudo addita muluplici componeret mul-
tiplicem, quod eftabfurdum. Sit igitur primum GB,
2qualisiph E. Dico etiam HD, ipfi F,cfle zqualem,
Ponatur enim Cl, zqualisipfi F. Quia emm prima
AG,tam eft muluplex fecundz E, quam tertia CH,
multiplex eft quartz F; & quinta GB, zqualis eft {e~
- cundz E, ficut & CI, fexta zqualts eft quarte F; {per
2.quin,] Erie AB, prima cum quinta ita muluplex
fecundz E,vt Hi, tertia cam fexta maltiplex eft quar-
tz F; Atqui CD,ipfius F,erat qnoque tam multiplex,
quam AB, multiplexeft ipfius E. £que maultiplices
igitur funt HI, CD, ipfius F, ldeoque [per 6. prom.]
zqualesinter fe. Quare dempta communi CH, re-
mancbunt Cl, HD, 2zquales. Cum igitur CI , pofita
fit zqualis 1phi F; erit quoque HD, erdem F, zqualis,
Quod eft propofitum.

1 deinde GB, multiplex ipfius E. Dico ita quo-
que efle HD, muluphicem ipfius F. Pofita namque
ClI, ica muluplici iplius F, vt eft multiplex GB, ipfius
E; [per a.quin.Jerit vt prius AB, ita multiplex ipe
fius £, ve eft multiplex HI, ipfius b5 quare iterum{per
6.pron.] zqualescrunt Hi. CD; atque adeo dempta
communi CH, reliqua etiam CI, HD,2quales erunt;
Sed Cl, eft 1ta muluplex ipfius F, vt eft GB, ipfius E,
ex hypothefi. [gitur & HD), tam multiplex ertt ipfius
‘F, quam GB, ipfius E;quod eft propofitum. Si igi~
tur duz magnitudines duarum magaoitudinum fmt
zquz malciplices, &c. Quod oftendendumerit ,

"SCHOLIVM,

Hoce pariter oftendetur Propof, 14. in omni genere
proportioais., : . PRO
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- PROPOS. 7. THEOR. 7. .
Acquales ad eandem, eandcm habent ra.
_ . tionem : & eadem ad zquales.

Intduz magnitudines, A, B. inter fe équalés,é

tertia quzyis C, Dico A, & B, habere eandem
proportionem ad C, Itemque vicilim C, ad ipfas A,
. & B, eandem quoqué

D E ' - proportionem: habere,

Fom e == ——==  Prob. Sumaatur enim

A B D, E, zquemultiplices
—_— el fplarum zqualium A,
. - C .1 Bs [per 6. pron,] erunts
' . .. que D,E, quales inter
B . fe. Capiatur denuo F,

| —— e+« . vtcunque multiplex ip,

. ' fins C, Quomam igi-
tur D,E, zquales funt fit, vt viraque , vel m:nor fit
quam F, vel zqualis, vel maioryiuxes quamcunque
maltiplicationem ea multiplicia fumantur, Quare
gum. D, E, zquemaltiplices primz A, & tertiz B,mi-
nores fint ipfa, F, multiplici fecundz, & quartzC,
fcﬂ: enim C, inftar duaram magnradinum) vel zqna.
es, vel maiores, [per 6.def quinti ] erit ea proportio
primz, A, ad C, fecundam, quz tertiz B, adcandem
s Quartam . o B
_ Eodem modo oftendemus P, vel minorem. effe
vtraque D, E, vel vtrique 2qualem, vel maiorem. Igi-
tar com F, multiplex primz, ac rertiz C, vna deficiat
4 D, & Eyzquemultiplicibus  fecundz A, & quattz
B; vel vag zqualis, vel mator; [per.6, def, quimi, Jexic
guogque,ca propostio primz C; ad fecundam &, quz
wrtiz Cyad quartamB; qyod ¢it propafitwn .. Pofles
_ : autem
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_ sutem breuius oftendi hzc fecunda pars per Coroll,
% Propof, ¢x inuerfa ratione, Cum enim jam fit
_ oftenforp effe A, ad C, vt B,ad C, erit conuertendo

C,ad A, vt C,ad B, £qualescrgo ad candem, eans
dem habent rationem ; & eadem ad zquales , Quod
erat demonftrandum .

PROPOS. 8. THEOR. 8.
Inxzqualium magpitudinum maior adean-
- dem, maiorem rationem habet, quam mi-
nor ; Et eadem ad minorem meiorem rae
tionem habet, quam ad maiorem.

Intinzquales magnitudines AB, maior, & C, ml.
nor, tertia antem qualiber D, “‘Dico propareio-

' " nem AB,ad D, malorem
H G F efle proportione C, ad
T T candem D, Eté copucr.
€ ~ A E B fomaiorem efl propor-

T tionem D, ad minorem
D. ) C, quamad AB, maio-
' tem, Prob. Intelligatur
1 L K enim in maiore magnitu.
e cae—— . @ite ABymagnitudo AE,
zqualis minoriC, fitque .

teliqua £B. Deinde matl:uc EB, AE, zqualiter mule
tiphicentur hac lege,vt GF, multiplex ipfius EB, ma=
for qtidem fit quatm D; Ar HG,multiplex 1pfius AE,
non fit minor eadem D; fed vel equalis, vel maior,
oniam igitur due FG, GH, @quemuiuplices funt
duarom BE, EA;per 1.quimi,Jerit & tota FH, ita
euitiplex totius AB, vt HG, ipfius AE, hoc ¢t G,
eum aqualés fint péfice C, & AE. Capiatur gnoque
tpfius iJ; mukipiex 1K, que.proxime malor- fit Hunam
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HG. Abfcifaergo LK, qua 2qualis fit ipfi D, non
ent IL, maior quam HG, (ahasiK, nonefler multi=
plex1phus D, proxime maior quam HG ; fed &IL,
thaior quoque cflet quam HG. Quod fi 1K, dupla

- fic iplius D. perfpicuum eft IL, non efle mdiorem

ua HG, cum HG, pofita ik minor nd quam D, hoc
elt quam LK, ) & 1dcirco HG ent vel zqualis ipli 1L,

‘vel mator, Etquia FG, maior eft polita quam D;
LK, vero zqualiseidem D; erit quoque FG, maior
quam LK. Cum crgo HG, non minor fit quam IL,
vt demonftratum eft, fed vel 2quaks, vel maior; eric
tota HH, maror quam IK. Laque cum FH, HG, fint
equcmuluphces pruma AB, tertiz C; atque IK, muls
uiplex ipfius D.(qua ad inftar elt fecundz, & quirtz.)
fic ancem FH, multiplex-primz maior quam iK,mul-
tiplex fecundz: at HG, muluplex teruz non fit mae
ot quam Ik, muliiplex quartz, immo minor ex hye

thets (fumpta enim elt 1K, molaplex 1pfius D, mas
tor quam HG )erit [per 3.def. quinti.Jmaror propor=
tio primz AB,ad D, fecundam,quam C, tertiz ad D,
quartam, C .

Quoniain verd € contrario IK, multiplex primz D,
(ponatur «nim nunc 1), prima, ac tertia ; C, fecunda;
& A B,quarta) maior eit quam HG, multiplex lecun=
dz C; At IK, muitplex tertz D, maior noneft
quam FH, multiplex quartz A B, immo minor , cum
FH, maior f(it, quam IK. vt oltenfum eft : [per 8.def,
quinti]eric maior proportio D, primz ad C, fecun-
dam, quam D, tettiz ad AB,quartam; quod fuit pro=
pofitum . Jozqualiam 1gitur magnitudinum maiot .
ad candem, &c. Quod crat oftcndendum,

o " PRO-
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PROPOS. 9. THEOR. o.
Quzad eandem, eandem habent rationem,
- zquales funtinter fe: Et ad quas eadem
eandem habet rationem; hz quoque inter
fe funt equales. - :

Abeant primum A, & B, eandem rationem ad

C. Dico A, & B, efle inter (e zquales Sic enimy,

@i Geri potett yaltera , nempe A, mator, & B, minor;
eritigitur [per 8.quin.] maior proportio maioris A,ad
C,yquam minoris B, ad eandem C;quod citcontra
_ fuppolitum . Non ergo 1nzquales func
A, & B,fed zquales, Habeat deinde C,

candem proportionem ad A. & B. Dico

rurfus A, & B, efle zquales, Nam , fial+

tera, nempe A, effet maior, & B, minor;
¢ B  [perB.quinti) haberet C, ad B, mino-.

_ rem,maiorem proportionem , quam ad

A, maiorem , quod pariter eflet contra

hypothefim. Noa igitur maior erit A, quam B, led
zqualis, Quz igiturad eandem , eandem habent

. gationem, &¢, Quod fuit demonltrandum,

PROPOS. 1o0. THEOR. 10.

Ad eandem magnitudinem rationem haben«
tium, que maiorem rationem habet,illa .
maior eft: Ad quamautem eademmaio-
rem rationem habet, illa minor eft.

Abeatin primis A, ad C, maiotem proportios
A nem, quam B,ad eandem C, Dico A,maitacuy
- ¢
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efle quam B, Prob, Si emim- A, folt ipfi B, equalis,!
[per 7.quin.] haberent A,& B,eandem proportionen

‘ ad C;Si autem A, minor effer quam B,
[per 8. quinti.] haveret .B, mator ad C,

. proportionem maiorem,quam A, minor
-ad eandem C, quod et conera ; tuppofi -
tum. Noneltagitur A,zqualis, vel mi«
nor quam B, fed maior, Habeat . {ecun-
do C, ad B, matorem proportionemy
A C B ‘quam ad A, Dico pariter B, minvreny

*

efle quam A. Non enim zqualis erit B,
- ipli Asalioqui[per 7 guinsi] haberet Uy
eandem proportionemad A, & B ,quod cft contra
hypotheftm, -Neque vero B, maior.etit quam A jalias
[per 8. quinti] haberet C, ad minorems A, maiorem
proportionem, quam ad B, maiorem ; quod magis et
contra {uppolitum, ‘Minorigitur elt B, quam A,
guod eft propolitum ;. Ad candem'ergo magmtudi=
nem rationem habeatiom, &c.' Quod erat demonw
ftrandum . SRR '

R PROIPOHS. 11 .T.I;IE_O_R. 1I.
Que eidem funt exdem rationes , & inter {¢
" {unt exdem.

Int pro-

' portiones

A—™ _ E . C——— . A,ad B,&C,

v o ooy T ad Dy e&delg
‘B=— F= " D' ' proporuont

K . Conut vl adF. Dico &

. K. - M. . L. proporiones

= ( A.adB,&C,

«d D, caldem efleinter fe fecindum defin; 6.hot eft
S 2 {ume.
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{umptis equemultiplicibas. plarum A, C; item equew
muwiplicibusiplarum BD, femper cdtingere, vt multie
plices ipfarum A,C, a mulaplicibusipfarum B, D,vel

- vna dehciant, vel vaa zquales tine, vel vna excedant,
Suman ur enim ad omnes antecedentes A,C,E,zque-
nluluplices quzcunque G, H, [; & ad amnszscanfes
quentes B, D, F, aha quzcunque zquemaltiplices
K,L,M. Quoniam igitur ponitur efle A, primaad B,
fecundam, ve E, tertia ad F, quartam; tic vt 1 G,mul-
tiplex primz dehiciat a K, mplaplici {ecundz, deh-
ciat quoque I,multiplex terniz ab M,maltplici quar.
tz : O gqualis , qualis : fi maior, mator : Sed (vt eo=
dem modo oltendetur) fi I, minor eft, quam M, vel
zqualis, vel maior, elt quoque H, minor , vel zqua-
bis, vel maior quam L, propterea quod ponitur effe
E, prima ad F, fecuadam, vt C, tercia ad D,quartam.
Quare fi G, muluplex prim2 A, deficic 4 K, multi-
plictfecundz B, deficiet quoque H, multiplex tertize
C, ab L, multiplice quartz D, Ecfi G, zqualis eft,
vel maior, quam K, etiam H, @qualis erit, vel maiory
quam L, Idemque oftendetur accidere in quibufcune
que alijs zquemultiplicibus . Quare [ per 6, def,
guin.] erit A, prima ad B, fecundam, vt C, tertta ad
D, quartam. Quzigitur etdem {uat eglem rationes,
& inter (e funtezdem « Quod erat otteadendam ..

PROPOS. 12. THEOR. 12.

Si fuerint quotcunq; magnitudines propor-
. tionales: quemadmodum fe habuerit vna
.- ..antecedentiumad vnam confequentium,
¢ frafe habeburt omnes antecedentes ad
omnesconfequentes. - .
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Dquod Euclides 10 Propof. 1. huins librl de multi-
plici proportione demonttrauit , oftendit hic de
©Omni gencre proportipnis etiam it rationalis , Sint et~ -
: ) _£0 quotcique mi-

N ¢ 1 H goitudines, A,B,E,
= ~ - F,C,D, proporti6.
o o lv)tE,acl F,&C,ad
' Qe —— — . D, Dicovteft'vna
B . F D= a‘mecedentlfu'm ad

. vnam confequen-

K M L. tivm, nimitum A,

L 70 ad Byitaefle omnes
untecedentes A, E, C, fimul'ad omnes confeqiientes
B,F, D, fimul, Pcobat, Sumptis enim G,I, H. zque=
multiplicibus antecedentiom ; & k, M, L, 2quemul-
tiplicibus confequentiuny; (per 1. quin,] cruntomnes
G, I, H, fimul omnium A, E, C, fimul ita multipli=
€es, vt vna vnivs, nempe vt G, ipfius A; & omfaes K,M,
L, limul omnium B, F, D, fimul ita mukiplices, vt
¥na vaius, mmirum ve Kk, ipfins B, Quoniam vero
onitar efle A, prima ad B, fecundam, vt E, tertia ad
s quartam; & vt E, prima ad F, fecundam, ita C,tere
tia ad D, quartam;Tper 6, ‘def, quin.) fit ve G, mule
tiples primz, A, dehicit 4 X, multlplici fecundz B,de-
ficiat quoque I, multiplex tertiz E, ab M, muleiplici
quarte F, & H, ab L; Et i G, zquakis eft ipfiK ,vel
maior, zqualisquoque fie 1, ipfi M, & H; ipfi L, vel-
tnaior. Ac ptoinde fi G, minor et vel 2qualis, vel
maior , quam K, & omaes G, I, H, fimul, omnibus
X,M,L minores fing, vel zqualés, vel maiores . Quos
circa{per 6.def quin. Jeft vt A, primaad B, fecundamy
fta A,E,C, tertiaad B,F,D; quartam. Si itaque fint
quotcunque maghita dines propostionales; &¢. Qaod
stat demonftrande; © .0 -
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-, .PROPOS. 13. THEOR. 13. ¢
Si prima ad fecundam eandem habuerit 4.
" tionem, quam tertiaad quartam; gertia
" veroad quartam maiorem rationem' has
. ‘buerit, quam quinta,ad fextam : :Primg
. quoque ad fecundam maiorem rationem
.. babebit, quam quinta ad fextam. — -

1 : e " . N
QI A, prima ad B, fecundam ¥t Ctertia ad Dﬁquar.‘
tam: fic autem proportio teitiz C,ad quartam D;

YOG I H ke b
. . T T . Dico& proportios
A B O et
B R D b
LR M e e

#3110 o, Juptis zquemnie
plicibus iplarum:B,Fycontingere pofle,ve multiplex
friniz A, excedat mulpiplicem .fecundz B; at multie
plex tereix E, non jexcedat. multiplicem quartz F,
Sumptisenim G, Hy I, zquemultiplicibus antecedens
fiom, &K, L, M, squemultiplicibos confequentum,
knm ¢ A, prima ad B, fecundam, vt C, teitia ad D,
guartam; [per 6 def. guinti.} fic ve i G, muliiplex
peimx exceflerit g,uujtiplicem-fecund;,_exccdat quow
que:H; multiplex tertiz ipfam L,multiplicem quarte,
&c. At quando H, excedit ipfam L., [per 8.def.quin.}
pon necaflerio I, excedit iplam M, fed zqualis alim
Quando erit , vel minar ; cxcQ quod .,N!OLPO!{::“!
i T pre
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proportio:C; primz ad D, fecundam’, quam E; eertiz
ad k; qoaram:. Igitoe fi G, excedie ¥,non neceflario
Joexewdic M. Quare [per 8.def qui.] maior eft propors
kio:Ay prime ad B, fecuridam, quam E, tertiz ad Fy
‘quarcamy Quapropter fi prima ad feéundam candem
babuerirrationem,quam tertia.ad quartam;Xc,Quod
. oftendendufiverat e .

# -PROPOS. 14 THEQOR. 14!
Siprimi’id fecundam eandem habuerit ra-
. tionepy.qham tettia ad quartam: Prima
- - wverbquam-tertiz maiorifuerit , erit & fe-
"' cutida maior quain quarta. Quod fi prima
" fuerit Zqualis tertig,erit & fecunda zqua.
lis quarta; i vero minor, & minor erit.
A e A
Teenim A, prima ad Bsfecondem, vt C, tertia ad
J D, qu;rt;m .. Dico fi A, .:?;’ fuerit quamC,
“o 2.t~ Sa@iam B ihaioté - fore quam D;'ﬁ
2qualis, zquislis} i minory minor’, Sit
. ‘ primum A, maior quam C, quapro=

“* pter [per."qwiiiiYproportio maio=
L " ‘ris A;ad Bymaterckitiquam propor=
A B C D tiominorisC,ad eandem B Quoniam
* . . figitureft C, prima-ud D, lecundam,
ot A, tertia ad Biquactam; Proportio autem tertiz Ay
ad qoaread B, ve oltenfumic(t, malor eft quam-quin=
t2 C,'ad fektani-B; [per 13, quin,] maior quoque erit
propoértio C; primz ad D,fecundam, quam C,quin=
tz ad'B, féxtlgn". Cper 10, M]i Mlnb!" eft ergo 1
'qna,m,;:;liaeoqué ), maior erit: quam D, Quod gg

ropofiranr; & '»...,.‘._' - 00D o hed TE )

R deode Ap ol pCy e Lpe - 9113

L : *

elit
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erit A,ad B, vt C,ad D. Quoniam igityr proporties
nesC,ad D, & C, ad B, ezdem {unt propostioni Ay
ad B,{per 11.quin.Jerunt quoque 1ater (e cxdempyos
portiones C, ad D. & C, adB. Ideoque [per sguin.}
xquales zrant B, & D. Quod eft propafieum, -

- Sictertio A, mator quam C, eritqge‘ (per 8. gunti)
maior propor:.o C, maioris ad B, quam A, mie
noris ad eandem B. Quoniam igwur eft C, prie
ma ad D, fecundam, vt A, tertiaad B, quartam; eft
au:em proportio A,terti¢ ad B.quartam mipor,quam-
C, quintz ad B,fexta, [per 13 quinti} Minor quoqué
erit proportio C, primz ad D fecundam , quam C,
quintzad B, fextam; Ideoque [per 10,quinti.} Bymie
nor erit quam D, quad eft propofitum. Siigitur prie
ma ad (?:cundam"éa’ndem habuerit rationém , &c..
Quod erfat demoafirandum. '

PROPOS. 15. THEOR. 13.
Partes curh pariter multiplicibus in eadem
" funtratione, fiprout fibi mutuo refpons

dent, ita {umantur. :

Slnc partinm Az &8, ultiplices CD, & ER,
- Dicoita efle CD,ad EF, vt A, ad B. Probatur,
‘ Lot e Cum eoim CD,
€C- G H D E I k F &EF,fintzquce

. T T T T multiplices iplae
vt A P B gum A & B. cOe
IR v o .o . tipebitur A, toe
ties in CD, quoties B, in EF, Diuidatur. ergo CD,
in pgtcs CG“-GI-I;. ‘!?D,zg;nles_lpﬁ ‘AE:: EF, in pare
ves EI, IX, KF, e¢ iphi B;eritque. [per o, quintt]
CG, ad El,vt A.;?l B, quod CG,& A,nec n%n ctiam

El, & B, mquales intex fefint, Eadquqncm%eﬂsrit :
. Mol ]
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GHiad 1%,&HD, ad k F, vt A, adB: ideoque (pep

& qut.1CG, GH, HD, ad El, Ik, kF, candem hae
bebun: proportionem .. Quocitca ye CG, ad E1, hoe
ot vt A,ad B, (per n.ﬁia. ] ita eritCD, ad EF,
pempe omnes G, GH, HD, fimul ad omnes E1.1K,
KE, fimo} : quod eft proputitum . Pariesitaque cumy
parster myluplicibus,&¢, . Quod erat demonitrandil,

. PROPOS.16. THEOR. 16.
Si- quatuor  magnitadines- proportionale$
fuerint , & viciffim proportionales erunt.

l N hoc loco demonftratur alterna , fiue permutats
propottio, feu ratio ; quz explicata fuit defin. 134
T I - haios libri, Sicenim

B

G— ™ A,adB,nC,ad D,

A — C— Dico victflim, fea
T ‘permutido efle quoy
B“"" , D_. quecA,ad C,uB,
F— — H— - ad D,Probatur. Su«

mantur enim iplaw
o ‘ rum, A,B, prima, &
fecundz zquemultiplices E, & F;itemipfarum C, D),
tertiz,a¢ quareg gquemultiplices G H, erit?_ue[pcn'so
guin] E, ad ¥, vt A,ad B,cum E,&F, fint parites
multiplices partium A, & B. Eadem ratione erit Gy
ad H,vt Cyad D. Cam igitur propottiones E, ad F,
& C, 31 D, fintezdem proportioni A, ad B; eruns
& ipf# 1ater fe czdem . Rurfus quia proportiones E,
ad F, & Gyad H, exdem funt proportioni C, ad Dy
Lper viguinti)erugt &iple eglem inter fe; hoc cfk
vt eft E, prima ad F, fecundam, ita erit G, tertia ad
H,quattam . Quare[per.14 quin.} i E, prima maiog
st quam Gy etz vel #yuais, yel @iaos; erit quoa
L ) . que-

RS
¢
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Quc F, fecunds maior quam H, quarta , vel zquifis,-
- vel minor,in quacunque multiplicatione accepta fint
xzquemaltiplicia E, & F, & zquemultiplida G,H;
Eit igitur [per 6. def qnimnti.) A,prima ad Cy- fecute
dam, vt B, tertia ad), ‘quarkam’ (um E, & F, fint
mquempluplices prime A, acitertiz B, & G;8& H,
squemultiplicesC, fecugdz;& D, quaniz , & ilkeab
bis vna deficiant, vel vna 2quales fint , vel vna exce
dant, ‘8c.) quod-eR’ fropdigum " St ergd! qiratuor
magnitndines proporuonales fuenint, &c- Quod olten>
dendumerat, . . L

A
.. PR ‘o .
HERVETE B SN

PROPOS. 17. THEOR. 17..
Sicompofite: mgpithdines proportiopales
.. fuerint, ha guoque diuifz proportionales
Sierupts - A T T oo

E -~ —pofitz magnitudinés

3 ¢
G " H I N AB, CB, & Dk,FE,
e e — ,-.prosortioo.a_leS,hc;cq&
A QB ©U LT U ficAB, aacﬁ:,w_ DE’
P SRR '_?d F_E:{Z_D,i'co ¥ duls
. LE P Jfas ealdem propertios
D -BE T Gy nalesefle;hoc ¢ft, ve'eft

, S . e B
Ot loco demonftrat Euclides divifionem ratioe
“nis, quam defin. 1§, explicauit . Sint enim come

T L UAC,ad CBsira effe DES
X' L M 0" i fEin il feafay

b B -:' 'qucmdetm.ti.e);so-:
wimus ; Capiantur énim ipfatum AC, CB, & DF,
E, ‘zqpemultiplices éodem ordine GH, HI, KLy
1.M; ¢ritque [per f.gai.] Gl ita multiplex'ipfios AB;
te GH 1plius AC, hoc elt vt KL, ipfius DF. Sed
¥igl muluplex KL;i plius DE, [per 1.quint] ‘n:::o-,
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que multiplex eft kM, ipfius DE, Ergo zquemultie
plicesfyar GI, k M, ipfarum: AB, ‘DE.- Caprantur
rurfusIN, MO, zquemaltiplices ipfarum -CB,- EE,
Quomam igitur fic eft mulriplex HI, prima {ecup
CB, ve LM, tertia quartz FE » Item tam eft multi=
rlex 1 N,quinta 'ecundz CB,quam multiplex et MO,

exta quartz FE;[per 2.quem,] Erit & HN, fie mule
siplex fecundzCB, vi LO; multipley elt quantz Fl.
dt.que cum fic AB, primaad fecundam CB, vt DE,
testia ad FE, quartam; fumpteque (int zque multia
plices @I, kM, prima, ac tertiz AB,DE: Item fecune
de; & quarte CB, FE, gguemultiplices HN,-EO,
Lper 6.def.quinsi,] fir vt fi G, multiplex primz AB,
deticitab HN, muliplici fecandz CB, ctiam kh}
multiplex tertiz DE, deficiat ab LO,; multiplice
quarcz FE: & fi zqualis, zqualis: fi excedat, excedat,
gluo_d fi deticiattam Gl , ab HN,.quam kM, ab L.Q,
ablatis communibus HI, LM, emt & GH, xqualis
kpli N, & kL, ipti MQ, Et (i denique GI, excefleri¢
splam HIN, & kM, ipam. LO, ablatis communibys
, gﬂ, L M, excedet quaque GH,ipfam IN,& kL.,ipfan)

MO, Quamobrem cum GH, kL, fumpts fint 2qu
multiplices prima AC; & tertiz DF ¢ Item _IN. ) ¥
gawempltiplicesfecundz CB,& quarte PE,oftenlume
Aue {it(in quacumque multiplicatione ille zqacmule
tiplices tuerine acceptx) Zquemaltiplices prime , &
gertiz ab gquemulciplicibus fecundz, & quarta, vek
¥na dcficere, vel zqualesefle, vel vpg excederes{per Go

ef quinn,Jecit A&, prima ad CB, fegundam, v¢ DE,
tertia a8 FE, quartam; quod fait propofitum y S igie
ur compofitz magnjtudines propoxtionales fucnty
& Quodoltendendomerate. . . 4. o .,
(TR A Povosp oy S0 Lo g,

. N ,'{, L
e ot --‘,' B E R ()mw"d
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PROPOS 18. THEOR. 18

Si diuif magnitudines fuerint proportnona. |

. Jes, hx quoque compohtae pr0pomonaa
s erunt. -

'lN hoc loce Eucl‘des demonfirat compof’uoncm
nnoms,quam dcfinitione 14, defcripfic, Sint
enim diuifz magnirudines

‘A__B__c  ABBC,&DE, EF, pros
-,""""'""‘ : pomonales. hoc eft ‘AB,
L g - ad BC, vt DE,adEF, Di>
D T F * co & compolitas proportio~
L ’,‘:H G " “nafesefle, hoceft vt AC,ad
SR "~ BC, ita efle DF, ad FE,

obatur, Si enim non eft vt AC,ad BC, ita DF, ad
¥E, habebit DF, ad aliquam: magmtudmem mjnorem
Kla EE: wel maiorem eandem proportionem quamd
ad BC, Habeat primum DF, ad bF, minorend
Xh tF fi fieri poteft, eandem proportionem, quam
&, ad BC. Quoniam |guur eftvt AC,ad B ita
DF,ad GF [pert '? Erit d(uidcndo, ] AB.

ad BC, ira DG, ad Z vt AB,ad BC, ita
pofita et DE»JJ EF: fguur Coer 11.guinte,] erit ctiam
vt DG, prima ad GF; fccundam, 1ta DE, tertra ad
EF, uzfmm » ‘Cum ergo DG, prima maior fit quam
DE,‘tmfii‘f:pa’ 14, gwinti Jerit quoque GF, fecunds
1quam EF, quma » pars maior toto ,quod cR

dm .

i T sdt i prorfus ﬁmﬂamm%'s demonﬂ'rabmlr abfnf-
dum, nempe totum mtgasdua paree , fi dicatur DF,y
ad HF, maiorem ipfa EF, eandem habere proportio.
nem, quam AC, ad BC. Cum enim DH , prima mi«-

am DE, tertia; [per 14 quinti]ent quoque
i 4 HE
l
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HF, fecanda minor quam EF, quartas totum minus
parte, quod eft abfurdum. Noa ig tur habebit ad
minorem tp{a EF, aut ad maiorem candem propore
sionem, quam AC, habetad BC . Quod eft propofi-
tum . ltaque li dimfz magnitudines fiat propottion
nales, &c. Quod erat demoaitrandum ,

PROPOS. 190 THEOR. 19.
Si quemadmodum totum ad totum, ita abe
~latum fe habuerit adablatum: & reliqu.
" umad reliquum fe habebit, vt totum ad
totum . ' '

1D, quod in Propol. 5. demonftratum eft de multie
plici proportione, hoc loco de omns proportiones
' etiam irrationali demonitratur,

A E B Sit enim tota AB, ad rotam

——— CIP?, vtablita AE, ad ablatam
CF. Dico &rel.quam EB, ef«

< . l:---l-) feadreliquam FD, vt elttota

AB, ad totam CD. Cum enim
fic AB,dd CD,vt AE, ad CF; [per 16. quin.] erne &
permutido AB,ad AE,ve CD,ad CF,Disidendo igie
sur [per 17 quin Jere EByad AE, ve FD, ad CF, Qua-
ze [per 16 quin ] permutando rurlus erit EB, ad FD,
vt AE, ad CF,hocelt vt tota AB, ad totam CD,
cum pofita fit AB, ad CD, vt AE, ad CF, Si igitae
quemadmodum totum ad totum, &¢, Quod erat de=
monltrandum,

. COROLLARIVM, N
.. Ex his facile demontrabitur modusille argumén.
tandi o proportiombus, qui defumitur & Conuerfioe
€€ rationis, 1uxta 16, definkionem, - s
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Sit enim ve AB,ad EB, ita CD, ad FD, Dico pef
tonuerﬁonem rationis effe quoque vt AB, ad AE;ita’
CD,ad CF, Comemm fie, vt AB, ad EB, itaCD, -
ad FD; [per'17.qunti,] Erit quoque dindendo v
AE,ad EB,; 1taCF,ad ¥¢D, Igitur & conuerteado;
vt EB, ad AE;1ta FD.ad CF:. Ac propterealper 18;
quin.) componendo quoque vt AB, ad AE, a CD,
ad CF.\ Qiod tune propoﬁ:um .

PROPOS. 2. THEOR 20,

51 fucrmtxres maomtudmes &alie 1pﬁs NUe
mero :eqmlcs, quée binx, & in eadem ra-
tiong fumantur; Ex xquo autem prima
quam teftia maior fuerit, erit & quartd,

' ?uam fexra maior . ond fi prima tertie

- fuerint acquahs,erxt & quarta zqualis fexa
tz fia llla minor, hc quoque minor ernt

4 S Int cres magmtndmes A, B, C, & totidem D,E,F
{itque A,ad B, vt D,ad E:& B,ad C, vt E,ad F
fic autem primum A, prima
-maior, quam C, tertia . Dico
‘& Dy quartam efle maioreny
Ffexva wCum enim A, maior
- fir quam: C, [per 8.quin. jecit
: maior proportio A, ad B, qud-
’ Cyad B.-Eft autem vt A, ad
B,1ta D, ad E; igitur [pcr(;.
ABCDEF qumtt 1 maior «quue erit .
- proportio D ad E, quam C,
ud B, A¢ otC,ad B, itaelt £, ad £, (Cam earm fit B,
ad Gyve k3 ad J, eric conuertondo- ve C, ad B, ita By
"ad E..) Maior iggur pnopomo. etiam :erit D5 :ad
quam

y
\
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quam F,ad E. Quare [per 104uinti.] B, maior erier -
quam F. Quod fuit propofitum . L3

. Dende fit A, zqualis 1pfi C. Dico & D, zqualem
efle ipl Fo. Cum enim A, Gt iphi C, zqualis, [per 7.
guingi,]esit eadem proportio A,ad B, quz C, ad By

ft autem vt A, ad B, ita D,ad E. [per 15. quinti.
gguur et &, ad E, ve C,ad B; At vt C, ad B, ita
cft F, ad E, per inuerfam rationedn , vt fupra ; Qaarg
ericquoque Dai E, vt F,ad E Ideoque [per g quin,]
gqualeserunt D, & F. Quod eft propolicum, .

Demum fit A, minor quam C, 1Jico & D, mino=
gem cfle quam F. Cum enim A, minor fit quam Cy
fper 8. quin.] erit minor proportio A, ad B, quam C,
ad B. Sed vt A, ad B,1ta D, ad E,quare [per 13 quin )
Munor quoque erit proportio D, ad E, quam C,ad B,
Vtautem prius conuertendo eft vti C,ad B,ita Fyad Ea
Igitur minor quoque proportioerit D, ad k, quam F,
ad E, Ac propterea [per 10, quingi,] D, minor erit
quam F, Quod eft propofitum . Si finc itaque trys
magnitudines , & aliz ipfis numero zquales, K¢,
Quod erat demonftrandum. oo i

PROPOS. 21. THEOR. 21. .
Si fint tres magnitudines,& ali¢ ipfis numero
zquales,quae bine, & in eadem ratione fu
mantur; fueritque perturbata earum pro-
portio; ex 2quo autem prima quam tertia
maior fuerit : erit & quarta, quam fexta,
maior'. *Quod fi prima tertie fuerit zquae.
lis; erit & quarta zquaiis fexte; finilla
... minor,hag quoque minor erit. .
SInt tres magnitudines A, B, C, %'totidem D, E;F.
quz binz, & in cadem racione fumaatur , fique
st .
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perturbats earum proportio, hoc eft, vt A,ad B, ks
Ead F;& vt B,ad C,1ta D, ad E. Sit autem primo

loco A, prima maor,quam C,

tertia. Dico & 1, quartam

cfle maiorem xta F, . Cum

énim A, maior fit quam C,

[per 8.quint1.} ent mator proe

portio A, ad B. quam C,ad
. " Breltautem vt A, ad B, ia E,
ABCD E ad E: ergo[per 13, gui 3 maior

- quoque proporto cit E,ad F,

wam C, ad B. Quoniam vero vt B, ad C, 1ta ¢t D,

ad E, eric conuertendo, vt C,ad Bita E; ad D. Quae

‘Fe mator quoque erit proportio E, ad F, quam E, ad

ID: Ideoque [per 10.quints, ] maior ent D, quam F;

quod eft propoficum ,

. Deinde fic A, ipfi C,equalis, Dico Dyquoque ipfli

B, elle zquaiem. Cum emim A. fic zqu bs 1pli C;

Cper 7.qumit]erit Ajad B,ve C,ad B: fed vt A, ad

.Byitaelt E,ad F? eft antem ex inuerfa rato ¢, vt C,

-ad B,ta E;ad D, vti prius. Ig: ur[per 11 guener) eric

quoque, vt £, ad F,ita E, ad D; Atque idctico [per 9.

gunei] D, iptr F, zqualiseri . Quod eft propolitum,

Sit tertio A, minor qu.m €. Dico & D,minorem
effe quam F. Cumeniin A, fit minor; [per 3.quinti}

‘enr minor proportio A, ad B, quam C, ad B: Vran-

tem A, ad Byita et E, ad F; ergo [per 13.guin.Jminor

elt proporuo k, ad F, quam (, ad B. Quoniam vero,

, vt fupra, ex 1naerfa rationeelt ve C,ad B,uta E, ad D;

»erit quoque minor proportio E, ad F, quam F,ad Dj;

Ac propteiealper 10.guinst.] D, minor eiic quam F,
- ~Quodeft propofitum , Siig tur fint tres magnicudi=

nes, & aliz iplis numcero aquales ; &c. Quod dltene

- dendimetat, - :

~iy . PRO-
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PROPOS. 23. THEOR. 2.

Si fint quotcunque magnitudines, & alig
‘ipfis numero &quales, qua binz in eadem
ratione fumantur : Et ex ®qualitate in
eadem ratione erunt.

N hoc theoremate demonftrat Euclides modum
argumentandi in proportionibus ex zqualitate,
~ quando proportio cit ordinata.
Sint ecnim primum tres magnitu-
‘ ‘ " dines A,B,C, & aliz tres D,E,F;
| | fitque A,ad B, vt D,ad E;& B,
FO adC,vt Egjad F. Dico quoque
ex zquahitate effc A, 2dC, vt D,
ad F. Sumptis enim ipfarum A;
D, zquemuluplicibus G, & H:
Itemapfarum BE,zquemultiplie
cibus IK ; item ipfarum C, Fy
zquemultiplicibus L, M, Cum
_emim fit A, prima ad B, fecune
dam,vt D, terua ad E, quartams
[per 4. quinti.] erit quoque G,
: multiplex prima A,ad I, multi-
plicem fecundz, B, ve' H, multiplex tertiz D, ad K,
multiplicem quarte E, Eadem ratione cum fit B,pri-
maad C, fecundam, vt E, tertia ad F,quarcam;[per 4o
winti Jerit I, multiplex primz B, ad L, multiplicem
?ccunda: C, vt K, multiplex tertiz E,ad M, mulupli-
cem quartz F. Quoniam igitur {unt tres magnitudi-
nesG, I, L, & alie tres, H; K, M, quz binz inecadem
ratione fumuntur; [per 10. quinti,] fit vt fi G, pima
{uperat tertiam L; fuperet quoque neceflario H,quar~
tafextam M; & fi zqaalis, a;]uaiis; & fi deficiar, defi-
. ciat,

\
ND
H

—_—— O—
- =

|
B
Gl1
l
!
|
l

————— B
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clat. Quare cum G, H, zquemultiplices primz A, &
tertiz D, vel vna deticiant ab L, M, 2quemultiplii«
bus fecundz C, & quartz F, vel vna zquales fint, vel
vna excedant in quacunque multiplicacione fumpra
fint ca maltiplicia; [ver 6, def, quinti.]) erit A, prima
ad C, fecundam, vt D,tertia ad F, quartam, Quod
elt propnfitum, ,

Deinde fine plures tagnitudines tribus, ita vt fit
etiam C,ad N, ve F;2d O, Dico etiam efle vt A, ad
N.ita D, ad O, Cum enim fupra fit oftenfum 10 trie
bus magnitudinibus, efle A, ad C, ve¢ D, ad F: pona-
tur nuac C,ad N, vt F, ad O, erunt tres magnitudi.
nes A,C,N, & aliz tres D,F.O,quz binz,& 10 cadem
ratione {umuntur ; ergo ex qualitate in tribus ma= :
gnitudinibus oftenfa, rurfus erit ve A, ad N, ita D,
ad O, Eodemque modo idem oltendetur in quingue
magnitudinibus per quatuor ; ficut jidem in quatuor
demonftratum fuic per tres, &c. Quare fifint quot=
cunque magoicudines, &c, Quod erat oftendendum.

. PROPOS. 23. THEOR. 23.

Si fint quotcumque magnitudines, alizque
ipfis numero ®2quales, qua binz in eadem
ratione fumantur, fuerit autem perturba-
ta earum proportio : Etiam ex zqualitate
in eadem ratione erunt .

I N hoc theoremate demonftratur ratio ex zqualita«

te, quando proportio eft perturbata, Siat enim

tres magnitudines A,B,C, &aliz tres D, E, F, fitque

perturbata earum proportio,hoc eft fit vt A, ad Byita

E,adF; & vt B,ad C,ita D, ad E. Dico pariterex

xqualitateefle,ve A, ad Cyita D, ad F, Sumptis nama
: : que
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que ipf2kum A,B,D, equemultiplicibus G,H,1: Item
~ ipfarum G, E,F, equemulniplicibus K, L, M;[per- 15.
" quinti.Jent vt A, ad B, ita G,ad H, cum G, H, fine
ipfarum A,B, zqucmuluphces. At vero vt A ad B,
itaeft E, ad F;agitur[per 11. quin] vt G,ad H, ita-
- quoqueeltE,ad F: fed vt E,ad F, [per 15 quintis]
itaquoque eft L,ad M;
quod L,M,fint 1plarum
E, F, zquemuittplices,

ad E, quartam ; (per 4,
uintl) erit quoque vt
{, multiplex primzB,

ad k,multiplicem fecun.

dz C, 1ta I, multiplex
tertiz D, ad L, multi-
plnccm quartz E. Quia
ergo luat tres magnitu=~
dines G, H, K, & aliz
tres 1, L, M, qua'. biaz

in eadem ratione f{u-

muntur;eltqsearum per-

l turbata proportio ;cum

oftenfum fit efle, vt (5,
adH,itaL,ad M; & vt H,adk,1tal ad L; [perar.
quintt} it vt ( G, prima fuperat tertiam kyfuperet pa-

riter quarta I, fextam M; & fi zquals, qualis; fi mi»

nor, minor , Quare cum G, &1, zqucmulnphces

rimz A, & teryz D, i k, & M, zquemultiplicibus

' Pecundx(..&quartae F, vel vna dehctant 5 vel vna
xqualcs fint, vel vna excsdant,cm Cper 6.def quinei.]

vt

Igicur[per 11.quin,Jeric

quoquevt G,adH, ita
AB D E L, ad M. Rurfus quo~

aiam eft B, prima ad C;
(’3 H I L

L
.
|
|
|
|

M fecandam, vt D, tertia
f
I
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et A, prima ad C, fecundam, sea D, certia ad F.quars’
tam, quod eft propofitum . Itaque fi fint tres magni=
tudines , &c, Quoderat oftendendum,

PROPOS. 24. THEOR. 24

Si prima ad fecundam eandem habuerit ra-
tionem, quam tertia ad quartam; habue-
ritautem & quintaad fecundam eandem
rationem, quam fexta ad quartam; Etiam
compofita prima cum quinta, ad fecun=
dam eandé habebit rationem, quam come
pofita tertia cum {cxta, ad quartam.

D,quod propof. 2, demonftrauit Euclides de fols
‘proportione multiplici, demonftrat hoc loco - de
omani proportione, ettam irractonali. Sit enim AB,
prima ad C, fecundam, vt

A B G DE, tertia ad F, quartam?
— Item BG,quinta ad C, fecun=

C— dam, vt EH, fexta ad F, quare
tam. Dicoita efle AG,com=

' politam ex prima , ac quinta,
D E—¢- , ad fecundam C, vt eit DH,
F— compofita extertia, & fexca,

ad quartam F. Cumenim fit

vt BG.ad G, ita EH, ad F;
erit conuertendo vt C, ad BG, ita F,ad EH. Quoniam
igitur eft AB, ad C, vti DE,ad F; & C, ad BG, vt F,
ad EH; [per 22.quim Jerit ex 2quali AB, ad BG, vt
DE, ad EH Componendoigitur {per 8, quin, ] etit
vt tota AG,ad BG, katota DH,ad EH. Itaque cum
rurlus fit AG, ad BG, vt DH, ad EH: & BG, ad G,

ve EH, ad F; [per 23 quin. ) Exie cxwequali AGyad Gy
%
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§BH,2d'P. Quod cft propofitum. Si ergo prima
ad fecbadam eandem habuerit rationem, &c. Quod
<eratdemonitrandum, ‘ :

PROPOS. 25. THEOR. 25.
Si quatuor magnitudines proportionales
fuering : Maxima, & minima reliquis dua«
bus maiores erunt. ‘

Itenim AB,ad CD,vnt E, ad F, fitq; AB, omnium
maxima, & F, minima. Dico duas AB,& F.imul
efle maiores deabus CD,& E,fimul, Auf ratur enim
‘ - ex AB, magnitudo AG , zqualls

A . G ipfiE: & exCD,alia CH,zqua-

~ usiphi F, Eritigitur AG,ad CH,
C H vt E;ad Fyhoceft vt AB,ad CD,
s e Quarccum fittota AB, adtotam

- CD; vtablata AG, ad ablatam
E " CH: Erit quoque[per 19.quinti,}
: o yt tota AB, ad totam CD, itare-
,F - " liqua GB, ad reliquam HD: ER
' -~ - agé AB,cum fit omni@ maxima,
gsior qui CD:igitur [per 1494 ] 8 GB, maior erit
qui HD.Quonii vero AG, & E,zqualcs funt,fi ipfi
addantur zquales F, & CH, nimirum- E, lpﬁ AG,&
CH, ipfi E; fient AG, & F. fimul ®quales ipfis E,&
CH, Gmal, ' Additis igitar inzqualibus GB, & HD,
fient AB, & F, fimul maior quam E,& CD, ﬁmu_l,
cum GB, fit maio:es quam H. Quod eft propofita,
_ 8i ergo quatuor magnitudines proportionales fueriat,
Be, Quodera demonftrandum 4 .
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‘- d
PROPO& 26. THEOR. .26 ..
Si prima ad fecundam habuerit ‘maiorem
proportionem , quam tertia ad quartam:
~ habebit conuertendofecunda ad primam,
maiorem proportionem ,quaim, quartam
" adtertiam. ;

™

Abeat enim A, ad B, maiorm prppor:nom
quam C, ad D, Dico proportionem B, ad A
: ~ - miporem efle propomong
A - C = Dyad C. Intellig: tur enim
. . eficE,adB, vt C, ad D;
B—— D= ' eritque proportio A,ad B,
T . .. . maior proportionc E, ad
Er—— .. .. B; acproprerea [per 10,
vier ¢ GRIM] A, maior erit quam
,B Quare [per 8,qui%,] mipoF erit proportio By ad A,
‘Thaiorem, quam B, ad E, minorem » Sed vt eft B, ad
E,ita clt convestendo D, ad C: igitur proportio B,
2d A, minoy, quoqqc tnc quam D, nd C. Quodcfh
bxopoﬁmm.

e P

PROPOS .27. THEOR. 7.
Sx prima rad fecundam habuerie ‘maiorem
goport’ioncm, quam tertia ad quartam:
. bebit quog; viciffim prima ad terfiam
. .maiorem- proporuoncm quam fccunda
ad quartam. .~ - L

I enim A, adB, habeat maiorcm propomonem.
‘luam Cad D, Dxco pcrmutando maiorem quo~
. que

vy
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quelcfic proportioncr A, ad C, quam B,ad D. Intcl
ligatur itaque exiltere E, ad

A C B, vt C,ad D, eritque pro=

- portio A, ad B, maior
B D-—~— . etiam,quamE,ad B,ldco-,
que (per 10. l:gum] A, erit

E——— . maiorquam E.Quare[per8,

quin,] maior erit-proportio’
A, ad C,quam E, ad'C.Quoniakn vercper 16 quinti.]
permutando ett vt E, ad C, ita B, ad D, (cum po-
fica it Eyad Byvt C,ad D) Igitur proportio A; ad
C, malor quoque erit, quam | B, ad D. Qlod cft pro-
pohtum .

PROPOS. 28. THEOR.

Si prima ad fecundam- habuerit m:uorcm
proportionem , quam tertia ad quartams
Hibebit quoq; compofita prima cum fe-
cunda, ad fecundam maiorem proportio-
tionem,quam compofita tertia cum quat-
ta,ad quartam. .

SI: maior proportio AB, ad BC, quam DE,ad EPR,
Dico & componendo maiorem efle proportio=
mxm AC,ad BC, quam DF, ad EF, Intelligatur au-
‘tem effe GB,ad BC, vt DE,

G ~ad EF; eritque proportio

' * _ AB, ad BC, maior quoque,
- € quam G, ad BC, ldcoque

»

B
== {per 10, quin.} AB,mamc
quam G, Addita ergo comu.
D E.—E ni BC,fiet AC, maiorquam

Gjci BC, [per 8,4quin ] ac
£ ¢ pro-
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propterea malor erit proportio AC,ad BC,qua G.cii
BC,ad BC.Sed componendo, [per 18 gui.jve eft G cil
BC,ad BC, ita eft DF,ad EF, (quia pofita fuir G, 24
BC,vt DE,ad EF) Ergo majoretiamerit proportio
AC,ad BC,quam DF, ad EF,Quod fuit propofitum,

PROPOS. 29. THEOR. 20.
-8i compofita prima cum fecunda ad fecun.
- dam maiorem habuerit proportionem,
‘quam compofita tertia cum quarta , ad
quartam : Habebit quoque diuidendo
prima ad fecundam maiorem proportioe
nem, quam tertia ad quartam.

S It maior proportio AC,ad BC, quam DF, ad EF,
) Dico & dinidendo maiorem efie AB,ad BC,quam
DE, ad EF,Intelligatur autem effe G ca BC,ad BG,

- * vt DF, ad EF, eritq; p:opore

G tio AC, ad BC, maior quoq;

o proportione G ¢a BC,ad BC:
A B C lideoqi{perio.qui.Jmaior erit
T AC, quam G cii;BC . Ablats

D 'E F ergo communi BC; maiot
e — ... ent AB, quam G: Ac pro

. .- _pterea [per 8, quinti} maiof,
erit proportio AB,ad BC, quam &, ad BC:Sed diui-
dendo,Lper 17.quinti . Jet e G, ad BC, ita elt DE.d
- EF,(pofita pamque eft G cum BC, ad BC,vt DF,ad
EF.) Igitur maior quoque erit proportio AByad BC,
quam DE,ad EF, Quod fujt piopafitum ,

PRO»

3



PROPOS. 30. THEOR. 30.

Si compofita prima cum fecunda , ad fecuna
dam habuerit maiorem proportionem,
quam compofita tertia cum quarea, ad
quartam: HabeBit per conuerfionem'ras

~ tionis,prima cum fecunda, ad primam mia

. norem proportionem, quam tertia cum
quarta, ad tertiam. ‘

SI: maior proportio AC, ad BC,quam DF, ad EF,
) Dico per conuerfionem ratioais , minorem efie
: L proportionem AC , ad
A B C AB,quamDF, ad DE
- (.‘uml enzné ﬁ:i mBigor proe
reio-AC, ad BC, quam
D E———E 'SF,ad EF;[per zg.?uin.l
L erit & diuidendo maiow
proportio. AB ,ad BC, quam | DE, ad EF. Quare
[per 26.quin.]canucrcendo,minor erit proportio BC,
ad AB, quam EF, ad DE: Ac propterea [per28,
gwinti,] 8& componendo minor erit proportio . totiug
AC, ad AB, quam totius DF, ad DE, Quod ¢ft pron

?oﬁtum .

PROPOS. 31. THEOR. 31.
Si fint tres magnitudines, & ali ipfis nume«
" ro zquales, fitque maior proportio prima
priorum ad fecundam , quam primz po=
fteriorum ad fecundam: Item fecunda
- priorum ad tettigm maior , quam fecundg
el o L

- -

'
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pofteriorumad tertiam: Erit quoque ex
_“&qualitate maior proportio prim® prio-

rum ad tertiam, quam primz pofteriorum
adtertiam. :

Slnt tres magnitudines. A, B, C, & "aliz numero
) equales D, E, F, fitque maior proportio Ajad B,
quam D,ad E: Necnon cti:Sn maior B, ad C, quam
E,adF, Dico ex zqnalitate maierem quoque effe
proportionem A, ad C, quam:D, ad F. Concipiatur
enim effe G, ad C, vt E, ad F;eritque propterea pro-
' portio B,ad C, ma-
A D - jor quam G,ad C;
. Ideoque [ per- 10.
B— " E~————n  guin.]B,maior erit
' ' o quam G. Quare
C— P [per 8.quinti,Jmas=
: for erit proportio
G— A,ad G,mincrem,
- quam A, ad B, ma«
53 forem: Ponitur au<
- ~ : tem- proportio A,
ad B, major quam D, ad E, Frgo multo miaior erit
proportio A, 2d G.quam D, ad E. Quo ftante de=
auo intelligatur efle H, ad G, vt D,ad E; eritque pro=
terea maior proportio A, ad G, quam H, ad G;
deoque[per 10. quin.] A, maior erit,quam H.Quare
Cper 8. guinti.] maior quantitas A, ad C, habebic
palorem proportionem,quam minor quantitas H,ad
candem C: Sed [per 2+.quinei,] veH,ad C, ita eftex
zqualitate D, ad F, (Quoniam vt D;ad E,itaeftH,
ad G, & vt E,ad F, ita G,ad C,) Quare maior quo=-
que proportioerit A, ad C, quam D, ad F. Quodeit

$ropofitum ,
,ropoam. . PRGe
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‘PROPOS. 32. THEOR: 33. .
81 fint tres magnitudines, & alie ipfis numeé-
. ro zquales, fitque maior proportiq prithe
© . priorpm ad fecundgm; quam fecundz
fteriorum ad tertiam - Item fecundz prid-
rum ad tertiam maior, quam primz pofle-
riorum ad fecundam : Erit quoque ex
zqualitate , maior pfoportio prim prio-
- -tum ad tertiam, quam prima pofteriorugk
adtertiam. - - SR R

T
SInt tres magn'tudines, A, B,C, &aliz nyméro

zquales D,E,F, fitque maior proportio A,ad B,
A quam E, ad F. Item

S D~ maior B, .d C,-‘qu

- v, . B Dg ad E. Dico {
B— E— quoque ex xqualitste
. .maiorem ' proportio=
c— | 2 nem A,3d C,quam D,
e : , edF, Int,eﬂigamr e
G— N t;ﬂ;scﬂé?.a G we D,
- : a £r1tQUe propot=
H—— " tio B;,ad C, maior qui
Gy ad C: Ideog; B,[per

10.quin,Jmaior erit, quam G. Quare [per 8. quinti.d
maior erit proportio A, ad G, minorem, quam ciule
dem A, ad B, maiorem : Eft autem proportio A,ad
. B, maior quam E, ad F. Multo ergo maior eft pros
portia A, 2d G, quam E,ad F, Quo pofito intelligas
tur rarfuseffe H, ad G, vt E;ad F; eritque proptereg
faior proportio Ajad Gyquam FHyad bi!deoquigfcr. :

.
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Yo.qun]malor erit A, quam H Quocirca[per 8.quin]
A ;mator ad Cymalorem habebit proportionem,quam

inot; ad candem C:At, 5per 23.quinti.} vt Hyad
C,ita eft ex zqualitate D, a m v
E,itdet G,ad C; Et vt E,ad F, ita eftH, ad ‘G.)
JVhion ergo esit etiam proportio A ,ad C, quam Djad
.Fp Quodecft propofitum, . . ..

 'PROPOS. 33. THEOR. 33.

Si fuerit muior proportio totius ad totum,
quam ablati ad ablatum: Erit& reliqui
ad reliquum maior proportio, quam to-

¢ tiis ad totum.

P

Slt maior proportio totiis AB, ad totum CD,quam
.} ablael AF, ad ablatum CF. Dico etiam propor«
tionem reliquz EB, adreliquum FD, maiorem efle,
. i -quam totius AB, ad totum
A - E B C.Cumenim maior fit pro=

TR + -portio AB, ad CD,quam AE,
< 'C "¢ D - adCFilper27.quintiJerit quos
Sy, e “que permutando maior prow
- . . portio AB,ad AE,quam CD-
@d CFsac propterea [per 30.quinti.Jper conuerfionem
pationis minor enit proportio AB,ad EB, quam CD,
ad-FD; permutando igitur{per 27 quin.] minor quow
que ¢rit proportio AB, ad CD, quam EB, ad ED,hoe
eft EB, reliqua ad reliquam -FD, maiorern hiabebie
proportionem , quam tota AB, ad totam CD. Quod
oft propofilym , . ‘ R

T pRo

RN

F (quomam vt D,ad.
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- PROPOS. 34.- THEOR. 34.
§j fint quotcumque magnitudines, & aliad
. ipfis numero zquales, fitque maior prow
portio prime priorum ad primam pofte-
riorum , quamfecundz ad fecundam: &
hac maior,quam tertie ad tertiam: ficque
deinceps : Habebunt omnes priores fimul
ad omnes pofteriores fimul,maiorem pros
portionem , quam omnes priores , relicta
prima, ad omnes pofteriores , reli¢ta pari~
“ter prima: Minorem autem, quam prima
priorum ad primam pofteriorum: deni-
que maiorem etiam, quam vltima prios

rumad vitimam pofteriorum. ,

| SInt primo loeo tres magnitudines A, B, C, & aliz
tres D,E,F; fic autem maltor proportio A,ad Dy
o quam B, ad E > Item maior

A D B,ad E, quam C, ad F. Dico
‘Pottionem ipfaram A, B, C,
B— E— imul,ad ipfas D,E, F, fimul,

maiorem efle proportione By

C—— F— C, fimul, ad ipfas E,F, fimuals
: Minorem vero proportione

A, ad D; maiorem denique etiam proportione C,ad

F. Cum emm maior fit proportio A, ad D, quam B,

ad. E;[per 27. gui.] erit permutando maior A, ad B,

* quam D, ad E, igitur [per 28.quinti.] componendo,
gnaior erit proportioiplarum, A, B, fimul, ad B,quam
§plarum D;E, fmufyed E; pccmotando igicur, [:;r{n_t

e,
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'l’_grr 27. quinti.j maior erit proportio A, B, fimul 24
,E, fimul,quamB,; ad E, itaque cum toca ‘A, B,ad
.toram D, Emaiorem habeat proportionem, quam
ablata B, ad ablatam E;[per 3 3.quinti.Jhabebit quo-
~qtercliqua A, adreliquam D, maiorem proportics
-pém, quam tota AB, ad totam D, E, Eadem ratione,
maior erit propostio Bjad E, quam totius BC, ad to=
tam E, F: Multo ergo maior enit proportio A,ad D,
.quam B,C, totius, ad totam E, F Permutandoigitur,
per 17.qxin.] maior erit proportio Aad B, C,quam
D, ad E, F, & per 18.quin.} componendo ergo maior
- elt proportio totius A, B,C, ad B, C, quam totius D,
‘E,F, ad E, F. Et [per 27.quimnti.Jrur{us permutando,
maior proportio omnium A, B, C, {imul ad omnes
D,E,F, fimul, quam B,C,ad EF. Quod fuit primo
Joco propofitum, o
. -Quesccum fit maior proportio totius A, B, C, ad
‘totum D, E, F,quam ablati B, C,ad ablatom E; F;
{per 33. quin.J erit etiam maior proportio reliqm A,
ad rehquum D,quam totius A,B,C, ad totum D,E,Fe
Quod elt fecundum . i
~ Quoniam vero ma:or eft proportio B, ad E, quam
C,ad F; [per 27.qui.] erit permutando maior quoque
B,ad C, quam E, ad F; Ec {per 28. qui.] componen=
do, maior totius B,C, ad C, quam totius E, Iy ad F2
& rutfus permutando , [per 27, gui.]maior B, C, ad
E,F, quam C, ad . Eft autern maior proportio A,
B,C, ad D,E,F, vt oftendimus , quam B, C,ad E, F;
multo ergo maior erit proportio omniuvm A,B,C, ad
-omnes D,E,F, quam vitimz C, ad vitimam F. Quod
.eft terium , ;
Deinde fint quatnor magnitadines , & aliz ipfis
.sumerozquales cum eadem hypotheli, nempe fic
wmaior proportio tertix C, ad teruam F, quam quartse
- ‘#G,ad quartam Hy- Dico gadem confequi, Ve enim
S M jam

h
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dem in tribus ef oltenfum, maior eft proportio B, ad
E,quam B,C,G,ad E,F, H. Multa ergo maior ene

A, ad D, quam B,

A D . C’ G, ad E) F’ H.
L . . ergofper 29.q9uin.}

B— © permutando mie
' nor erit A, ad B,

C——  F—r C.G.l_?uam D,ad
) _ E,F,H; & [per
G — H 28, quni,} compo=~

' ' neado maior A,B,
C;G, ad B.C,G, quam D)E’F’H' ad E’F’ H; & [Per
27.quin.Jpermutando A,B,C,G, ad D,E,F,H, maior
quam B,C,G, ad E,F,H. Quod erat propoficum.,
Quapropeer cum fit maior proportio totius A, B,
C,G, ad totam D,E, F,H, quam ablat2 B, C, G, ad
ablatam E,F,H.[per s3.quin.] Erit & reliqua Ajad
reliquam D, maior proportio, quam totius A, B, C,
G, adtotam D,E,F,H, quod elt {ecundum .
Quoniam vero, vt intribus demon(tratum fuie,
maior eft proportio B,C,G, ad E,F,H, quam G, ad
H; & maior A,B,C,G, ad D,E,F,H, quam B,C,G,ad
[E.F,H, vtoftenfum fuit ; multo maior erit proportio
A,B,C,G,ad D,EF,H, quam viiimz G, ad vy«
mam H, Quod eft tertium., _
Demum ecodem modo concludi poteft,eadem cone
{equi in quinque magnitudinibus per quatuor ; & 13
fex per quinque, &c, quemadmodum oftendimus in
-quatuor per tres. Quare conftat totum hoc Theoe
rema, &c, _

Quinti Elementi Finis.

A - EVa
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ELEMENTVM' .
SEXT V.Me
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; DEFINITIONES.

A L o
S Imilesfunt figure reilinee, qua & fine
gulos angulos fingulis angulis zquales
habent, atque etiam latera, que circum
angulos ®quales , proportionalia.

POﬂquam Euclides in Libro Quinto explicatio~
A nem proportionum in quantitatibus . continuis
‘genericé , nullatenus deflcendendo ad aliqiam {pe-
ciem quantitatis, abfoluit ,in hoc 6.libro fpecificé
oftendit quamnam propostionem inter {e habeant
Sinez, anguli , circumferentiz circulorom , triangula,
alizque higurz planz., Quod vt facilius exequatar.
"+ In primis dicic quod figarz reGilinez {unt illz,qua
A habent angulosinter fe aquales , 8

' inluper latera circa iplos zquales
. A angulos propottiomalia, Vet vag.
X * triangula ABC,DEF,tantummodo

E F Gmilia dicentur , fi fuerint xquian~
gula, itautangulus A,anguloD; & B, ipliE; .f:r C,
v L . infi

!
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tpfi F, zqualis fit : Nec non etiam latera circa zquales
- angulos proportionalia, hoceitvt AB, ad AC, ita
DE,ad DF, & vt AB,ad BC,1ta DE, ad EF ; & vt
AC) ad CB’ ita DF' ad FE| .

\ o ¥ § A :
"Reciproce figura funt cum in veraque figur

antecedentes , & confequentes rationum

~ termini fuerint. ° ’

X 7 T crempligratia § i’ parallelogrammis ZK,
V NL, latera ZG, GK ita fuerint pr'opor'tfoiiéli"a’ ‘
. © .+ - lateribus L M,

MN, vt i vtroe

. = ¢ que parallclogead

' mo {ic & aatecey

- dm‘ ) &5 conﬁQ
- i : -qués dwerfaruny
vy - proportioni;hog

eltea fit propor-

tio ZG v LM,
qux MN.2ad GK. Inhoc enim cafu ZG antecedens
prime rationis eftin vno parallelogrammo , & LM
conlequensia alio parallelogrammo : 8 ruclis MN-
antecedensalterius rationis reperitur in illo paralle-
logrammeo, in quo polnimus confequentem alterius
sationis; % confequens GK ftat inalio parallclograme
Mo, ia quo reperitur ZG antegedens prioris rationts.
Quarcin vtroque. parallelogrammo 2K, LN repe-
rtar antecedens, & confequens rationum g & ideo re-
ciproca grunt pofita parallelogramma . Quod di-
Gum elt de paralleiogramma valet etiamde trians
gulis; in alijs autem fguris talis reciprocatio nan
confideratur i Geometris, . .. .-

o T Q . 1L
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111,

Secundum extremam , & mediam rationem
re@a linea feta efle dicitur, cum vetota
ad maius fegmentum, ita maius ad minus
. fehabuerits - - -

SI reaaliqua Tinea AB, ita dnmdztnr in C,inzqua.

licer, vt quemadmodam tota AB, ad maius fege

mentum AC, ita maius

C. - B’ fegmentum AC, ad mi-

- ausfegmentum CB; ha-

tulnodi linea dlcanr diuifa fecund@ extremam,& me.

diam rationem . Hanc divifionem exponet Euclides

Propaf, 30, hwasibri, eamijue propoluit, licet alijs

. wetbis, in {ecundo libroPropof, 13. fnnamerz qui=

dem fung vislitares lines taliter fe@®, vtconitat ex

Mibeis Scerdomettsz, vndé iurcmerito bzc dunﬁo Yo~
cari folct Dwaa gropor 10 e =t

: I V.
Altitudo cuivfeunque: figurz et linea pere
pcndtculans 3 vertice ad'bafim dqdu&a. .

N‘mangulo ABC, vertex ﬁc‘
A 1 ‘A,d.quo ad Bafima BC;per=
" peadicularis ducarur A D, die
cetar hec pcrpemhtuhm F1
- titudo triangulh ABC , ita vt
;. tantam dicatur habere altitue
. dinew tiangulem A BC,
quanta it perpendiculans
AD

* v.

.
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. : V. ’

‘Ratio ex rationibus componi dicitur,curn ra
* tionum quantitates inter fe multiplicat,
. aliquam effecerint racionem. |

Voriam denominator cuiuslibet proportionis
. exprimit quanta fit magnitudo antecedens ad
coniequentem ( vt denominator quadrupla propore
tionis, nempé 4. oftendit in quauis proportionequas
drupla antecedentem magnitudiaem quater contie
nere confequentem * denominator vero proportionis
fub quadruplz, nempe vaum quart. indicat antcces
dentem efle quartam partem conlequentis,&c.) Dici
{olet denominator 4 Geometris,feu quantitas propore
tionis. Qaapropter ha¢ definitio vule, proportio
nem aliquam ex duabus, vel pluribus proportionibus
tomponi, quando harum denominatores,feu quanti=
tates inter (e multiplicatz etfecerint illam proportia.
aiem, {eu illius proportionis denominatorem. Ve v.gi
1gl'opm'l:io duodecupla componi dicicar exdupla, &
extupla ; quandoquidem denominator proportionis
duodecuplz, nimirum 12, producitur ex multiplica
tione denominatoris dupla proportionis, nempe & .§
denominatorem fex:uplz, hocelt 1n 6. Eadem prora
fus ratione proportiotrigecupla dicitur componi ex
dupla; tipla, & quintupla . ‘Nam harum denomina-
$0r¢s 2, 3, §.inter fe multiplicui gigount 10, iHing
dcnominatorem, &¢, R
. Vade quemadmodum in magnitadinibos - cone
tinué proportionalibus (vt diGum eit ad Definxo,
lib. 5 ) proportio primz ad vitimam dicitur componi
:gprbportlone primz ad fecundam , & fecuhdz! I3
tiam, & tectiz.ad quartam, &ece Sic chiam. 10 quie
Q3 . bal-
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bulcumquemagnitudinibus ordine pofitis propertia
primz ad vikimam dicetur componi ex proportione
prima ad lecundam, & fecund e ad tertiam , & tértim
ad quartam, &c, donec proportio extiterit; quoniam .
denotinacor proportionts primz magaitudinis ad vi-
timam confurgit ¢x denomvinatoribus proportionum
§nter mediarum tater fe multi&licatis. ‘

. -Boetotum conficmatur 4 Clamo in hoc locaads
~ ducendo varias antiquorum demonftrationes circa
banc materiam » Quas  demoanftrationes apud citae
tumauthorem legere , haud inutileeric .

" InSexto Elemento.

Y Andem in hac Sexto Elemento babemus exa
- B . pofitas figurarum proportiones inter [efe;
fempe ineer figuras fimiles,, & reciprocas , inter
velas lineas proportionales, inter parallelograme
ma ad reflas lincas applicata. Quomodo lines
extrema, ac media ratione fecetur . T andemque
de proportionsbus circumferentiarum , & angue
Lorum , [ellorumaue in circulis cqualibus . Yuia
bus oranibus [extum Elementum abfoluis .

% - . .
PROPOS.1.. THEOR. 1.

Yriangula, & paratlelogramma, quorugn cae

" dem fueritaltitudo, inter fe ita fc babeat,

Sfm duo. triéng;uia ABC, ABD, eandem haben&i
. wJ altitudinem, quorum bafes fiat BC, BD.dIcem
‘. '.' N . ‘ . - uo—
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-duo parallelogramma BE, BF, eiufdem altit :inis’.'
.quorum ezdem bafes BC,BD. Dicoita effetriangue
» lum ABC, ad triangue
lum ABD , & parallclo»
grammum BE , ad pae
rallclogrammum BE, vt
NN
s . Hoceft f1 bafis
C B DH I K ttatuatsr prima maﬁni-
tudo , & balis BD, lecunda ; At triangulum ABC,
. vel paraliclogrammum BE, tertia, & triangulom
ABD, vel parallelogrammam BF,quarta,2zquemultie
plicia prime, ac ternz ab gquemultiplicibus fecundz,
. & quartz, vel vna deficere , vel vna equalia efle , vel
“wna excedere , vt oftenfum fait in Defin, 6.1ib,s. Po= .
nantur enim tam triangula, quam paraliclogramme
inter ealdem parallelas EF, GK, ficque vt diGuineft
in Defin. 6, huius libri, triangula , & parallelogram-
ma candem habebunt altitudinem , cum perpendicus
Jares ad bafes demific zquales exiftant. Rorfus ex
"BG, fumantur quotcunque rectg (licet in noftra figu-
ra vna tantum fumatur) zquales ipfi BC, &fit CG»
Item ex BK,ablcindantur quotcunque reGe DH,HI,
1K, zquales ipfi BD. Deinde & puncio A, ducantor.
reCtz AG, AH, Al, AK, Erunt igitur (per 38, pri.]
triangula ABC, ACG, fuper zquales bafes, & inter
eafdem parallelas zqualia-. 'Eademquc ratione gqua-
iaerunttriangula BAD, DAH, HAI, IAK, Quame
muliiplex ergoeft re@a G1} , re@Gz BC, tam multi-
plex quoque erit triangulum BAG, triangu)i BAC:&
qQuam multiplex eft recta BK, re@z BD, tam quoque
multiplex erit triangulum BAK trianguli BAD,quia
in tot triangula zqualia funt divifatota triangula
ABG, ABK,in quot rectas zquales fectz fuerunt to.
2z retz BG,BK . Quoniam vero fibafis BG, zqualis
: Q 3 fac-
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. To.qun]malor erit A, quam H.Quocircalper 8.quint
A, mator ad Cymalorem habebit proportionem,quam
inot, ad candem C:Ar, [per 33.quinti.] vt Hyad
C,ita eft ex zqualitate D, ad F (quoniam vt D, ad
E,itdet G,ad C; Et vt E ad F, ita eltH, ad ‘G.)
Maion ezgo erit etiam psoportio A ,ad C, quam Dyad

Ky Quodeft propofitum, . .. = v

_'PROPOS. 33, THEOR. 33.

i fuerit muior proportio totius ad' totum,
quam 3ablati ad ablatum: Erit & reliqui
ad reliquum maior proportio, quam to-

¢ tiiisad totum . ‘ -

.....

Slt maior proportio totfus AB, ad totum CD,quam
s ablael AF, ad ablatum CF. Dico etiam propor=
tiontm reliquz EB, ad reliquum FD, maiorem efle,
- i - quam totius AB, ad totum
A - E B ‘Co.Cumenim maior fit pro=
ST tportio AB,ad CD, quam AE,

- €C F D adCFilper 17 .quintiJerit quos
ety e— ‘' que permutando maior pros
- : . portio AB,ad AE,quam CD-
ad CFiac propterea [per 30.quinti.Jper conuerfionem
pationis minor ent proportio AB, ad EB,quam CD;
ad-ED; permutando igicurlper 27 guin.] minor quo=
que érit proportio AB,ad CD, quam EB, ad FD,hoc
eft EB, reliqua ad reliquam -FD, maiorero habebie
proportionem , quam tota AB, ad totam CD. Quod
eft propofitum , ' ) '

0 pRow

. ya.‘.'
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- . PROPOS. 34.- THEOR. 34.
&j fint quotcumque magnitudines, & alisd
. ipfis numero zquales, fitque maior pros

portio primz priorum ad primam pofte-
riorum , quamJfecundz ad fecundam: &

- hac maior,quam tertiz ad tertiam: ficque

deinceps : Habebunt omnes priores fimul
ad omnes pofteriores fimul,maiorem pros
portionem , quam omnes priores , relia
prima, ad omnes pofteriores , relita pari-
“ter prima: Minorem autem, quam prima
priorum ad primam pofteriorum : deni~
que maiorem etiam, quam vltima prioe
rumad vltimam pofteriorum. c

SI nt primo loeo tres magnitudines A, B, C, &aliz
tres D,E,F; fic autem maior propottio A,ad D,
- - .quamB, ad E: Item maior

A D B,ad E, quam C, ad F, Dico
ortionem ipfarum A, B, C, .

B— E— imul,ad ipfas D,E,F, fimul,

. maiorem efle proportione By

C— F— C, fimul, ad ipfas E,F, fimuls
Minorem vero proportione

A, ad D;maiorem denique etiam proportione C,ad
F. Cum emm maior fit proportio A, ad D, quam B,
ad. E;[per 29. gui.Jerit permutando maior A, ad By

" quam D, ad E, igitur [per 28.quinti.] componendo,
aior erit proportioiplatum, A,B, fimul, ad B,quam
Iplasum D;E, Gmufyed £; pccmoatando igicur, [t;r(n_l
e,




- Joco propofitum,

-

er 27. quinti,j maior erit proportio A, B, fimul ad
lg,E, (7in?ul, quiorB; ad E. leaque cum tota ‘A, B, ad
.totam D, E_maiorem habeat proportioacm, quam
ablata B, ad ablatam E; [per 3 3.quinti.] habebit quo-
~gtie reliqua A, ad reliquam D, maiorem proportios
-pém, quam tota AB, ad totam D, E, Eadem ratione,
maior erit propostio Bjad E, quam totius BC, ad to=
tam E, F: Multo ergo maiorent proportio A,ad D,
_quam B,C, totiss, ad totam E, F Permutando igitur,
per 37.quin.} maior erit proportio Ajad B, C,quam

D, ad E,F, & pet 18.quin.} componendo ergo maior
« eft proportio totius A, B,C, ad B, C, quam totius D,
'E,F, ad E, F. Et [per 27.quinti Jrurfus permutando,
'maior proportio omnium A, B, C, {imul ad omnes
"D,E,¥, fimul, quam B,C,ad EF. Quod fuit primo

-

-Quatecam fic maior proportio totius A, B, C, ad
“totum D, E, F,quam ablati B, C,ad ablatam E; F;
[per 33. quin erit etiam maijor proportio reliqu A,
ad reliquum D,quam touus A,B,C, ad totum D,E,F,
Quond elt fecundum . '
Quoniam vero mator eft-proportio B, ad E, quam
‘C, ad F; [per 17.qui.] erit permutando maior quoque
B{ ad C, quam E, ad F; Et [per 28. qui.] componen=
do, maior totius B, C, ad C, quam totiusE, I, ad F2
& ruifns permutando , [per 27. gui.] maior B, C, ad
E,F, quam C, ad ¥, Eit autem maior proportio A,
\B,C, ad D,E)F’ vt oﬁcndilﬂus N quam B’ C, ad E, F;
‘multo ergo maior erit proportio omnivm A,B,C, ad
omnes D,E,F, quam vitime C, ad vltimam F. Quod
.eft tertium 4 .
Deinde fint quataor magnitudines , & aliz ipfis
.numerozquales cum eadem hypotheli, nempe fic
“maior proportio tertiz C, ad tertiam F,quam quarte
v@,ad quartam k- Dicocvdem conlequi, Ve enim
v iam
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dum in gribus e oltenfum, maior eft proportio B, ad
E,quam B,C,G,ad E,F, H. Multarergo maior ent

A, ad D, qum Bl

A— D—— (,G,ad E,F,H,
L . : ergoLper 29.q9uin.y

B—— = E—— " permutando mie
/ nor erit A, ad B,

C— - Fﬁ—— C, G, quam D,ad
. A E,FH; & (per
G — H 2.8, quni,} compo=

‘ : nendo malor A,B,
C.G,ad B,C,G, quam D,E,F,H,ad E,F, H; & [per
27.quin.permutando A,B,C,G, ad D,E,F,H, maior
quam B,C,G, ad E,F,H. Quod erat propoficum.
Quapropter cum (it aiaior proportio totius A, B,
C,G, ad totam D,E, F,H, quam ablac2B, C, G, ad
ablatam E,F,H.[per ¢3.quin.] Erit & rehque Ajad
reliquam D, maior proportio, quam totius A, B, C,
G, adtotam D,E F,H, quod eit {ecundum .
Quoniam vero , vt intribus demonltratum fuie,
maior eft proportio B,C,G, ad E,F,H, quam G, ad
H; & maior A,B,C,G, ad D,E,F,H, quam B,C,G,ad
JE,F,H, vtoltenfum fuit ; multo maior erit proportro
A,B,C,G,ad D,EF,H,quam vitimz G, ad vitie
mam H. Quodeft tertivm., _
Demum eodem modo concludi poteft,eadem cone
fequi in quinque magnitudnibus per quatuor ; & 10
fex per quinque, &c¢, quemadmodum oltendimus ia
.quatuor per tres, Quare conftat totum hoc Theoe
rema, &c, : o

Quinti Elementi Finjs.

- EVa
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ELEMENTVM =
SEXT V_Ma -
L ushsps ey |
. DEFINITIONES.

. I- . :
S Imilésfunt figure reiline, qua & fine
gulos angulos fingulis apgulis zquales
habent, atqueetiam latera, que circum
angulos ®quales , proportionalia.

POﬂquam Euclidesin Libro Quinto explicatio-
; nem proportionum in quanticattbus . continuis
‘genericé, nullatenus defcendendo ad aliqgiam {pe-
ciem quantitatis, abfoluit ,in hoc 6.libro fpecificé
oltendit quampam proportionem inter {e habeant
finez, anguli , circumferentiz circulorum , triangula,
alizque figurz planz. Quod vt facilius exequatar.

"+ I primis dici quod figarz reGilinez funt illze,que

A p bhabentangulosinter fe xquales, &

’ infuper latera circa iplos zquales
A angulos propottiomalia, Ve veg.

’ ¥ * triangula ABC,DEF,tantummodo

fimilia dicentur , fifuerint zquian-

gulayitautangulus A,anguloD; & B, ipfiE; _‘a} C,
I A . infi

/
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ipfi F, 2qualis fic  Nec non etiam latera circa zquales
- angulos proportionalia , hoceitve AB, ad AC, ita
DE,ad DF, & vt AB,ad BC, 1ta DE, ad EF ; & vt
AC, ad CB, ita DF, ad FE, -

\ . AL -

‘Reciproce figurz funt cum in veraque figura
~ antecedentes, & confequentes rationum
. termini fuerint. °

NL, latera ZG, GKita fuerint proportionalia
. .+ lateribus L M,
T @ MN, vt i vtroe
' - queparallelogead
mo {it & anteces
. dens ’ & confee
-qués dwerflasung
proportiond;hog
eltea fit propor-
: tio ZG =d LM,
quz MN 34 GK. Inhoc enimcafu ZG antece:
primz rationis eftin vno parallelogrammo , & L
conlequensin alio parallelogrammo : & ruclus MN-
antecedensalterius rationis reperitur in illo paralle-
logrammo, in quo polnimus tonfequentem alterius
tationis; % congaqucns GK ftat inalio parallclograme
mo, i8 quo reperitur ZG antecedens prioris rationis.
Quarcin vtroque parsllclogrammo ZK, LN repe-
ritur antecedens, & confequens rationum ¢ & ideo re-
ciproéa erunt pofita parallelogramma . Quod di-
Gum elt de parallelogramma valet etiam de trians
gulis; in alijs autem hguris talis reciprocatio nan
confideratur i Geometris, . .. - _—_—

VT' cxempligeatia § fu' parallelogrammis ZK,
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111,

Secundum extremam , & mediam ravionem
reca linea fe@a efledicitur, cum vt rota
ad maius fcgmcntum ita maius ad minus
--fehabuerits - -

Sl’ relaaliqua Tinea AB, ita dundamr in C,inzqua.

liter, vt Quemadmodam tota AB, ad maus feg=

mentum AC, it maius

C. .- ‘B’ fegmentum AC, ad mi=-

- nuslegmentum CB; ha-

tulinodi linea dicetur diuifa fecund i extremam,& me.

diam rationemn . Hanc diuifionem exponet Euclides

Propef, 30, huwwaslibrt, eaarque propolusy , licet alijs

. wethis,infecundo libroPropof, 13. Innamere qui-

dem funt virlitaret lineg taliter fet®, veiconitac ex

Nbeis Stercometnz, vndi‘xurcmcmp bzc dunﬁo Vo~
ca'l foles Lhaiaa pnwor

: I V.
Altitudo cuinfcunque: figurz eft linea pere
pcndiculans 3 vertice ad'bafim dgdd&a. .

Qs b

A 1 lo ABC, wereex ﬁtl
A q-o ad Bafim BC;per=
" pendicularis ducarur A D, die
cesnr heec pcrpend\tudam ale
- titudo trianguls ABC , ita vt
.. tantam dicatur habere altitue
. dinew tiangulem ABC,
quanta eft perpendicalans
AD. v

by
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. : V. '

‘Ratio ex rationibus componi dicitur,cum ra«
* tionum quantitates inter fe multiplicate,
. aliquam effecerint rationem.

Voniam denominator cuiuslibet proportionis
. exprimit quanta fit magnitudo antecedens ad
coniequentem ( vt denominator quadruplz propore
tionis, acmpé 4. oftendit in quauss proportionequa<
drupla antecedentem magnitudinem quater conti«
nere confequentem * denominator vero proportionis
fub quadruplz, nempe vaum quart. indicat antecee
dentem efle quartam partem conlequentis,&c.) Dici
{olet denominator 4 Geometris,feu quantitas propor-
tionis, Qaapropter hz¢ definitio vulc , proportio
nem aliquam ex duabus, vel pluribus proportionibua
compont, quando harum denominatores,fcu quanti-
tatesinter le multiphicatz etfecerint 1llam proportio-
nem, {cu illius proportionis denominatorem. Ve v.gi
rmporcio duodecupla componi dicicar exdupla, 8
extupla ; quandoquidom denominator proportionis
duodecuplz, nimirum 12, producitur ex multiplica
tione denominatoris dupla2 proportionis, nempe £.5
denom natorem fex:uplz, hoceft in 6. Eadem prora
fus ratione proportiotrigecupla dicitur componi cx
dupla; tepla, & quintupla, ‘Nam harum denomina-
sores 2, 3. §.anter fe multiplicaci gigaunt 10, iHiwp
dcnominatorem, &¢, e
. Vnde quemadmodum in magnitadinibus - cone
tinué proportionalibus (vt diGum it ad Definnro,
lib. 5 ) proportio primz ad vltimam dicicur componi
:Sr proportione prima ad fecundam , & fecandz 13
tiam, & tettiz - ad quartam, &ce Sic ctiam. 1o Ctlly
Qs . bu
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bulcamque magnitadinibus ordine pofitis propertia
primz ad viiimam dicetur componi ex proportione
prima ad fecundam, & fecund 2 ad tereiam , & tértim
ad quarcam, &¢, donec propomo extiterit; quoniam
denotiinator proportionts prima magnitudinis ad vi-
timam confurgit €x denominatoribus proportionum
inter mediarum inter fe mulei &hcaus ‘

Hoc totum confirmatur 4 Clamo in hoc locaade
~ ducendo varias antiquorum demonftraciones circa
banc materiam : Quas  demontirationes apud citas
mm authorem legere , haud inutileerit

" InSexto Elemento.

N Andem in hoc Sexto Elemento babemus exe
. pofitas figurarum proportiones inter f fes
mmpe snter figuras fimles, & reciprocas , snter
reltas lineas prap(mmnaks inter parallelograme
ma ad relas lineas applicata. Qomodo lines
exirema, ac media ratione fecetnr . T andemque
de proportionibus circumferentiarum , & angu-
dorum , Jellorumque in circulss equalibus . Quia
bus omnibus fextum Elemenmm abfolui .

PROPO‘S 1..THEOR. 1.

Yriangula, & parallelogramma, quorufn cia
dcm fuerit altitudo, inter {eitafe babent,
v:bafcs. T -

Slnt duo. triangula ABC, ABD, eandem habcnﬁa
~ aluwdmem, quomm bafes fiat BC, Ddltem

A
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:duo parallelogramma BE, BF, eiufdem altitudinis
.quorum czdem bafcs BC, BD., Dicoita effetriangue~
: lum ABC, ad triangue
lum ABD, & parallelo=
grammum BE , ad pas
rallclogrammum BF, vt
- 5D, Hoe el bais BC,
. Hoceft fi bafis B
C B DH I K ttavator prima maﬁni-
tudo , & bafis BD, fecunda ; At triangulum ABC,
. v¢l paraliclogrammum BE, tertia , & triangulom
ABD, vel parallelogrammam BF,quarta,zquemulti=
plicia primz, ac teriiz ab gquemultiplicibus fecundz,
& quartz, vel vna deficere , vel vna aqualia efle , vel
~vna excedere , vt oftenfum fuit in Defin, 6.lib,s. Pos .
nantur enim tam triangula, quam parallelogramma
inter ealdem parallelas EF, GK, ficque vt diGumeft
in Defin. 6, huius libri, triangula , & parallelograme
ma candem habebunt altitudinem , cum perpendicus
Jares ad bales demific xquales exiftant. Rorfus ex
"BG, fumantur quotcunque recte (licet in noftra figu-
ra vna tantum fumatur) zquales ipfi BC, &fit CG»
Item ex BKablcindantut quotcunque reGtz DH,HI,
1K, zquales ipfi BD. Deinde é'puncto A, ducantur
rectz AG, AH, Al, AK, Erunt igicur {per 338, pri.]
triangula ABC, ACG, fuper zquales bafes, & inter
caldem parallelas zqualia-, "Eademquc ratione gqua-
liaerunttriangula BAD, DAH, HAI, IAK, Quame
multiplex ergoelt reGa GB , re@z BC, tam multi-
plex quoque erit triangulum BAG, triangu)i BAC:&
quam multiplex eft recta BK, re@z BD, tam quoque
multiplex erit triangulum BAK trianguli BA D,quia
in tot triangula zqualia funt divifatota triangula
ABG, ABK,in quot rectas zquales fetx fuerunt to-
gz retz BG,BK . Quoniam vero fibafis BG, xqualis
. Q 3 fue-
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fueric bafi Bk, [per 38. pri.] neceflario triangulom
ABG, zquale erit triangulo ABK, ac proinde fi BG,
mator fuerit quam BK, neccffario ABG, maius enit
quim ABK,& fi minor, minus erit; proptereaque defi-
cient voa BG, re@a, & rriangulum ABG, zquemul-
t 1plicia primz magnitudinis BC, & tervie ABC, ad
BK, re&a triangulo BAK, zquemultiplicibus fecun-
dz BD, & quartg BAD, vel voa zqualta erunt, vel
vhna excedent, (i ¢a, quanter (e re{pondent , lumah~
tur . Quare [per 6.def. quinti.]quz proportio eft pri=
mz BC, ad fecundam Bi), bafis ad batim,ea erit ter~
tiz BAC,ad quartam BA D, trianguli ad triangnlum,
Sicue igicur bufis. ad bafim,ita eft triangulum ad trian-
gulum ;quod fuit propofitum . o

Quoniam vero{per15 qu:nti.]vt triangulom ABC,
ad triangulum ABD,ita cft parallelogrammum BE,
[per 34. pri] (duplum enim eft trianguli ABG,) ad
parallebogrammum BF, quod panter et duplum
teianguh ABD; vnde perfpicuum eft [per 11, quin.}
teta quoque efle parallelogrammum ad paralielogram=
mum, vt bafis ad baim , Quod totum confirmari po.
telt codem argumento , quo vii fumus in triangulis,
fi priuasex punctis C,G, reGx ducantur parallelz ipf
BA, nccnon ex pun&@is H,1,K, parallelz ipfi BA, &c.
Triangula igitur, & paralielogramma, quorum ca-
dem fuerit altitudo, ita fe habent inter fe,vt bales,&c.
c;uod erat demonftrandum:.

0 PROW
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PROPOS. 2. THEOR. 2.

Siad vnum trianguli latus parallela ducta
fuerit re€ta quedam linea, hzc propor-
tionaliter fecabit ipfius trianguli latera.
Ftfitrianguli latera proportionaliter fe-
&a fuerint , que ad fettiones adiunéta
fuerit recta linea, erit ad reliquum ipfius
triangulilatus paraliela.

lN triangulo A BC, ducatur primum re&a DE,pes
rallela lateri BC. Dico latera AB, AC, feta cfié
proportionaliter in D, & E, hoc eft,efle

vt AD,ad DB, ita AE, ad EC, Dutis

namque re&is CD, BE, [per 37. primi.}

erunr teiangula BDE, CED, tuper ean-

dem balim DE, & inter eafdem paralle=

las DE, BC, confhtuta inter fe zqualia.

€ Quare {per 7.qu1.ve triangulum ADE,

ad triangulum DEB, ita elt idem trian-

gulum A DE, ad triangulom EDC: Arqui[pera fex.]
vetriangulum ADE, ad triangulum DEB, ita eft ba-
fis A D,ad batim BD,{cum hzctriangula fint einf{dem
alticudinis, vt conftat {i per E, parallela agatur ipfi
AB ) Fademq; ratione vttriangulom ADE,ad trian
gulum EDC, ita elt bafis AE, ad bafim EC, Vtigi-
tur AD,ad BD, [pert1.quinti]ita eft AE, ad EC,
(cvmhz duz proportiones ezdem fint proportiont
trianguli ADE, ad triangulum DE B, & ciufdem
tri?inguli ADE, adtriangulum EDC.) Quod eft pro~

tum .,
 Secet deinde re@a DB, latera AB, AC, proportio-
naliter . Dico DE, parsliclam offe reliquo lateri BC,
oo Q 4 Do~
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Dudtis enim, vt [upra, re@is CD, BE, [per 1, fex.Jerit
bafis AI3,ad bafim DB; ica tsiangulom ADE, ad
srrangulum DEB, cum fint eiufdem akitudipis : Po-
nicurautem vt AD,ad DB, its AE, ad EC: igitur
{per 11, quinti.] erit vt triangulum ADE ,ad trian-
gulum DEB,ita AE, ad EC, Sed [per 1. fex.] vt
bifis AE, ad bafim EC.itaeft triangulum ADE, ad
siangulum DEC, cum-pariter fiot eiufdem alutudio
nis: Igicur {per 11, qui.] vt triangulum ADE, ad
triangulum DEB, ita et idem triangulum ADE jad
triangulum DEC, ZAqualiaergolper 19 quin.] fhnt
triangula BDE, DEC:ac propterea cum eandem ha«
beamtbafim DE, {per 39.pri.] erunt inter ealdem pa-
. gallelas conftituta, Quare parallelaeft DE', ipfi BC:
quodet propofitum . Siigitur ad youm triangull la.
sus parallcla dutta fuerit,&c, Quod erat oftédendum,

PROPOS. 3. THEOR.3. .
Sitrianguli angulus bifariam fectus fit, fe-
" cansautem angulumre&a liuea fecuerit
& bafim; bafis fegmenta eandem habe-
bunt rationem, quam reliqua ipfius trian-
guli latera. Et fi bafis fegmenta eandem
habeant rationem, quam reliqua ipfius

- trianguli latera; re@a linea, qua a vertice
ad fe&tionem producitur, bifariam fecat

. ‘angulum ipfius trianguli. ‘

A Y

N triangulo ABC, re@s AD, fecet primo angulum

BAC, bifariam . Dico efle ve BA, AC,ita BD, ad

DC. Agatur enim per C, re@a CE , parallela ipli

. DA, donec cam BA, pasiter produ@a cot;icumt »
: . . | &ypulle

[
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E, pan&o: (debent autem coire CE, & BA, quia and
guli B, & BCE, minorcs {unt duobusreéis : fiquis
dem cum duo angulit ABD,BDA i triangulo ABD»
[per 17.pri.] fint minores duabus retis; & sngulus
‘BDA,[per 29.pri.) (it zqualis interno , & oppofite
BCE, crunt etiam duo anguli B, & BCE, minores
ducbusre@is » quare iuxta defin.
13.linez CE,BA,tandem coibun:)
eritque [per 29. pri.] angulus
ECA, zqualis aleerno CAD; &
. angulusE, externo DAB, zqualis.
C trit.Cum igitur duo anguli CAD,
DAB, per conftrutionem zquas
les ponantur, erant & anguli ECA, & E, inter {¢
wquales; ideoque [per 6.pri.] & reGz AC, AE, intee
fe zquales; Ve igitur EA,ad AB,[per 7. quin JtaCA,
ad eandem AB,” Atqui [per 2.fex Jve EA, ad AB,
itzelt CD, 2d DB, cumin triangulo EBC;reta ADy
fit parallela lateri CE : Igitur [per 11.quinti.] ve CAy
ad AB,ita CD, ad DB ; Quod fuit propofitum,
* Sit deinde,vt CA,ad AB, ita CD,ad DB, Dica
re@am AD, bifariam fecare angulam CAB. Prob,
Quoniam enim vtCA, 2d AB, ita ponitur CD, ad
DB: Vt autem CD, ad ‘DB, [per 2. fex Jitacft EA,
ad AB, (quod in triangulo CEB, re&a AD, duta fit
parallela lateri CE,) [per 11.quin Jerit ve CA,ad AB,
ira EA, ad eandem AB, zquales igitur [per 9. quin.}
font EA, & AC, ac proptercz anguli E, & ACE,[per
§. pri.}inter fe equales erunt. Cum igitar {per 29/
pri.} angulus ACE, zqualis‘ﬁt alterna CAD, & ane
gulus E, pariter 2qualis externo DAB; erunt & duo
dnguli CAD, DAB, zqualesinter fe, Quod cft pros
pofitum. Quare fitrianguli angulus bifariam fetug
fir, &c, Q‘““‘t demon{!mndum. . A

o _ o QRO,”
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PROPOS. 4. THEOR. 4.
Acquiangulorum triangulorum proportio.
nalia funt latera, qua circum xquales an-
gulos; & homcloga {unt latera,que zqua-
libus angulis fubtenduntur .

Int zquiangula triangula ABC, DCE ; fintque
\ | equalesangu’i ABC,DCE, & ACB, DEC, &
BAC,CDE. Dicoefle AB,ad BC. vt DC,ad CE,&
B(,ad CA, vt CE,ad ED; & denique CA, ad AB, vt

- ED,ad DC: Itacum latera circa zquales angulos

y o funt proporucnalia, Lomoe
locagre funt ea latera, que |
A ¢qualibus angulisfubtendune

tur, hoc eft, & antecedentia
omma :quale; refpiciunt ane
- gulos, & confequentia fimie
B C E liter, Conftituantur latera
BC, CE, fecunduf lineam re@am BE, ita vt anguluy
DCE, externus fir zqualss interno ABC; pariterque
“exterous ACB, icterno DEC, fit zqualis :- Ex quia -
duo anguli ABC, ACB, [per 17. pri ] minores funt
duobus reGis : eft autem angulo AC B. zqualis angus
lus DV C, erunt anguh B, & E, duobus retis minoe
‘ges, Quare[per 13.def or1 JreGtz BA, ED, produ-
&g verfus partes A, & D, coibunt, Producantur
-ergo & conueniant 1n F, Quoniam vero angulus ex-
tecnus DCE, zquals eftinterno , & oppofito ABC,
§rer 28.pri. panallelz erunt CD, & BF, Eademque
‘yatione parallelzerunt CA. & F.F.g od angulusexe
#ernus:ACB, fit gqual s interno DEC Parallelograme
mum eftigitur ACDF, proptere:que recta AF, (per
34.pri.) zqualisretz CD; & 1¢ aCAa, a.-qua‘{isa rew
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&z DF. Quoniam igitur in triangulo BEF, reSla
AC,parallcla eft laters EF,[per 2.fex Jerit ABjad AFs
hoc eftad DC, (quaz 2quabseftipii AF,) vt BC ,ad -
CE.Permurando igitar [per 16 guin Jerit AB, ad BC,
vt DC,ad CE, Rurlus.quia in eodem triangulo BEF,
re@a CD, parallela eft lateri BF, [per 2.fex.Jerit BG,
ad CE, vt FD, hoceft CA, que 2qualis ¢ft ipfi FD,)
ad ED. Pcrmutando igitur, [per 16.quinti.erit BC,
ad CA, vt CE, ad ED, Cum igitur fit AB. ad BC, vt
DC,ad CE;& BC,ad CA,vtCE,ad ED, [per n-qll!.z
erit ex zquali AB, ad CA, vt DC,ad ED. Quod el
propofitum . Aequisngulorum ergo triafgulorusy
proportionalia funt latera, &c, Quod erat demon=
ftrandum, ‘ .

COROLLARIVM,

Ex his patet, lincam rectam , quee in trisngulovai
lateri parallela ducitur, auferre trianguinm fimile toth
triangulo . Sienimin triangulo BEF, lateri BF, pa=
rallela ducatur CDserit triangulum DCE, toti triane.
gulo BEF, fimile. Nam zquangula funt,com anguli

_BFE, FBE, [per 29.pri.] quales fint angulis CDE,
DCE, externis §& angulus E, communis . Rusfus
cum, vt demont{ratum elt habeant latera circa Zquae
les angulos propottionalia, per primam Defin,
libri fimilia erune triangula, FBE, & DCE.

PROPOS. 5. THEOR. s -
Siduo triangula habeantlatera proportioe
nalia; ¢quiangula erunt triangula,& gquas«
les habebunt cos angulos, fub quibus , &
homologa latera fubtenduntur . -*
Votriangula ABC, DEF, habeant latera pra-
postionalia, fitque AB, ad BC,v¢ DE& agéi Fs
: . f )
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:& BC,ad CA, vt EF,ad FD; & denique'AB,ad AC,
.9t DE, ad DF, Dico hufmod: triangula eflc 2quis-
.angula, angulum fcilicet A, zqualem efle angulo D,
: A D & angulum B, angule E; & de-

. mum angulum C, angulo F, Sic
. enim angul) @quales refpicinne
' EeF latera homologa. His ppoﬁcis
: & fiatapgulus FEG, [per 23. pra)
% °) C

Zqualis angulo B, & angulus
EFG;angulo C, conue: jantque
3 re@z EG, FG, in G, punflo
: eritqueTper 32.pri.Jreliquus angulus G, rehquo an-
#olo A, zqualis ; £quiangul . igitur funt tnangula
ABC, EGF; Quare [per 4 fex.Jvt AB,ad BC,na et
GE, ad EF; vt autem AB, ad BC, ita ponitur  DE,
‘ad EF: Igitur [per 11,guin ] vt GE, ad EF, ita eft
{DE, ad EE:ac propterea [per 9 quin.Jzquales erunt
- etz GE, DE. Raurfusquoniam [per 4. fex.vt BC,
ad CA,itaeft EF, ad FG: Ve autem BC,ad CA,it2
- ‘eR EF,ad FDsenc[per 11.qun.] ve EF, ad FG,ita
veadem EF,ad FD; 1deoque [per 9. quinti.] zquales
-~ ‘eront ED, FG. Quarecum latera EG, FG,2qualia
-fint lateribus DE, DF, verumque virique, & bafis EF,
- \eommunis; [per 8,pri. JErunt anguli G,& D,zquales;
ac propterca [per 4, pri.] etiam reliqui anguli reliquis
angulis 2quales eruat, Quamobrem cum angulus
G, 2qualis firangulo A, erit & angnlus D, eidem
angulo A, gqualis; eodemqae- modo angulus DEF,
angulo B, & angulus EFD, angulo C, zqualis eric;
"guod fuit propofitum . Si ergo duo triangala latera
‘aabe~d ant proportionalis, &c, Quod erat demoaftrane
um, \
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PROPOS. 6. THEOR. 6.
Siduo triangula vnum angulum vni angulo
@qualem, & circum 2quales angulos late-
_-ra ptoportionalia habuerint ; zquiangula
" erunt triangula , ®qualefque habebund
- angulos,fub quibus homologa latera fube
tenduntur. ‘

IN triangalis, ABC, DEF, vt in antecedenti fie
gura.} duo anguli B,&E, fint intér fe 2juales,
fintque latera AB, BC, propottionalia lateribus DE.
EF; hoc cft fit AB, ad BC, vt DE,ad EF. Dicore-
liquos angulos reliquisangulis gqualesefie, angulum
fcilicet A, angulo D, &angulum. C, angulo Fs Ita
enim zqualesangulihomotoga telpuciunt lacera. V¢
in antecedentidemonttratione angulo B, fiat zqualis
angulus FEG; & angulo C, angulus EFG; quo (tan-
te, vt in antecedents propofitione diGum fyit, erit
triangulum GEF, triangulo ABC, zquiangulum.
Quare {per 4. fex.Jve Ag: ad BC,ita et GE ,ad EF:
Sed vt AB, ad BC, ita ponitar DE,ad EF I[gsuur|[per
11.quin.] vt DE,ad EF, itaeft GE,ad eandem EFy
atque rdcirco DE, GE, [per 9. quin.] xqualeserunte
Jtaque cam latera DE,EF,zqualia fint lateribus GE,.
EF, & quoque anguli ab 1pfis contenti zquales (nam
sngulo B, cui factus eft #qualis angulus l-cLG, zqualis
eft pofitus angulus DEF , quare 2quales ad inuicem
erunt anguhi DEF, GEF,)(per 4 pri.] crunt reliquj
anguk D, & EFD, reliquis angutis G,EFG,equales,
Cuin ergo angulus G, Gt zqualis -angulo A; & anguy
lus EFG, angulo C, erunt. euam angulis A, & C,
¢quales anguli Dy& EFDyob idque gquiangula erunt
) - T triane
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eriangula ABC, DEF; quod fuit propofitum , Si ergo
duo criangula vnum angulim vin angulo 2qualem,
&c. Quod cratdemoaftrandum, LR

PROPOS. 7. THEOR. 7.
Siduo triangula vnum angulum vniangulo
" zqualem, circum autem aliosangulos la.
tera proportionalia habeant; reliquorum
vero fimul vtrumque, aut minorem, aut
non minorem reto: Aquiangula erunt
triangula, & equales habebunt eos angu-
Yos,circii quos proportionalia funt latera.

Sln; duo triangula ABC, DEF, fitque. angulus A,
intriangulo AB”, 2qualis angulo D, in triangu=
Jo DEF; & rutfus latera AB,BC, circa angulis ABC,

‘ o -rﬁwnionnlia lateribus DE,
scircaangulum DEF; hoe

D eftfic vt AB, ad BC, ita DE,
sd EF,hac tamen conditione,
vt quilibet reliquoram angu.
Jorum, Gt minor retoyvel noa
s minor, Dico gquiangula effe
: "_triangula, angulos fcilicet AB
€, & E circa quos funt Jatera proposuonalia , & an-
gulos C, & F, zqualesefie, Probat. Sicealm primum
tam angolus C, quam F, reo mtnor . Quo pofito fi
anguli ABC.&E. aon funt 2quales , fit ABC, maior
quam E; fiacque pfi E, zqualis ABG; Cum sgitur, &
sngulus A, angulo D, ponatur 2quahs;per 33 pri.}
erit, & reliquos AGB,teliquo F, zqualiss ideoque
* grianguta AGB, DEF, 2quiangula erunt.’ Quare vt
AB,ad BG, [per 4o f¢x.3i0a DE, ad EF:Sed v ﬁﬁ,
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ad EF, ita ponitur AB, ad BC: Veigitae[per1r. g44,]
AB,ad BG,iacadem AB, 4dBC; ac proptereaper
9.quints.] zquales crunt B, & BC, &1deo [per
s. pri Jaonguli BGC,BCG, zquales. Cumigitur an-
gulus C, ponacur recto minor ent, & angulus BUC,
recto minor; ideoque ei deinceps GBA, recto maior;
cum [per 13,pri.] BGA, BGC, anguii fint duobus
reGiszquales, kit autem often(us angulus A B an-
gulo F,zqualis, Maiorigitur reCtoeit pariter angus
Jus F; fed pofitas citetiam recto minor., Quodeft
abfurdum., ‘

Sit detndetam angalus C, quam F, re@o non mie
nor, exitque vt {upra angulus C, angulo BGC, x Jua=
lis;quare eiam BGC, re@to non munor erit 5 ac proe
ptecea anguh BCG, BGC, 1n triangulo GBC, non
minores eium Juobus rectis , fed vel maiores , vel
#quales duobus rectis ; quad eft abfurdum; taat caim
[per 17 pri,}duobusrect's minores. Non ergo mze
quales fuat anguh ABC, & E, fed zquales, atyue1d-
circo[per 32. pri.] reliqui etam anguli C, & F,2qua,
leserunt squod eit propofitum « Quare fi duotra-
gulz vnum angulum vai angulo 2qualem, &éx Quod
demoanitrandum erat S

oL 4 .

PROPOS."8. THEOR. 8.
Siin. triangolore@angulo, abangulo recto
in bafim perpendicalaris du&a fit; qua ad
. perpendicularem triangula , tum’ toti
triangulo, tum ipfa inter{e funt finilia.

lN triangalo BAC; angulas BAC, 6t reQus, 3 quo

ad bafim per peadicularis agatur AD, Dicotgline

gula ADB, ADC, timilia efle, totitriangulo ABC,
. &1e
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& inter fe. Prob, Cam enim in triangulis ABC,
ADB, anguli BAC, BDA, fin: re&s ,& angulus B,
communis, {per 32. pri,] erant &
tehqui anguli ACB, & DAB,
Zquales. Acquiangulum igitue
eft triangulum DBA, triangulo.
ABC, ac propterea [piry fex.}
habebunt latera circa zquales an-
. -~ gulos proportienalia,&c. hoc eft,
" eritvt CB,ad BA,ita BA,al BD; & vt BA,ad AC,
feaBD,ad DA; & vt BC,ad CA,ita BA,ad AD. Ia
enim latera homologa zqualibus anguhlis opponune
tur, vt vulc 4. propof. huius hibri, Quare timile ek
triangulom A DB, toti triangalo ABC, - Eodem pror«
fus modo oftendetur , triangulum ADC, fimile efle
eidem triangulo ABC. Nam angali BAC, ADC faat
peéhy, & angulus C, commanis; ac propterea [per 324
pri.]reliqu anguli ABC, DAC, zquales . Quare[per’
4fex.]ve BC,ad CA,itaelt CA,2d CD; & vt CA,
"~ ad AB,itaCD,ad DA: & vt CB,ad BA,itaCA,ad
AD, Sicenim quoque oppoauntur homologa latera
squalibus angulis fecundum pralcripa in 4. propof,
huius hbri. Haud fecus demonfirabitur fimilia intep
fe efle triangula ADB,A DC, cam anguli EDB,ADC,
fint re@i; & anguli ABD, CAD, oltenfi zqualcs ; nec
non znguliBAD; DCA; Atque 1dcirco [per'y, fex.
fitveBD,ad DA, ita AD,ad DC;&vt DA, ad A
itar in triangulo reGanguloab anguloreGoin pa-
fim perpendicularis ducta fic, &c. Qiod erat demon=
firandum, ‘ o

~ COROLLARIVM, .

Ex hac'propofitione manifetum eR,perpendiculas

Lem,quz inse@angulotriangalo in balin dcmi::'h:ur.
efle
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effe mediam proportionalem inter duo bafisfegmen- -
ta:ltem vtrpmlibee laterum angulum re&um ambien-
tium medium proportionale efle inter totam bafing,

. &illud {egmentum bafis, quod ei lateri adiacet,

Oftenfom enim fmtI.) cffe vrdl_!D, a:‘ik DA, ita DA,
ad DC; ac propterea DA, mediam cfle proportiona=
lem int’cr BD, & DC. Nec nonetiam s{;c_ufum fuic

- efle vt CB, ad BA, ita BA, ad BD; &idcirco BA, me-
diam effe proportionalem inter CB, & BD: Ez deni-
que efle vt BC,2d CA, ita CA, ad CDj ideoque CA,
mediam exiftere proportionalem inter BC, & CD,

Quod fuit propofitum . . ' :

PROPOS. 9. PROBL 1. -
Adatare@a linea imperatam parté auferre,

Mperctar, vtex linea AB,auferamus partem cer-
l tiam, .Ex Asducatusre@a AC, vtcumque faciens
angnlum BAGC; & poftea ex AC,in=~
. delinite produa abkindantur-toe
_partes zquales cuiuslibet magnitudie
_fis,quota pars detrahéda eft ex AB, v’
‘In (gropoﬁta figuratres funt AD, DE,
EC;deinde ex C, ad B, refta ducatue
CB, cui per D, parallela agatur DF,
B Quofacto dico AF, effe partem tere
: tiam ipfius rectz AB, Prob.Nam cum
intriangulo ABC, lateri CB,du&a ficparailch DF;
etit[per 2, fex.] vt CD,ad DA, ita BF, ad BA. Cg :
pouendo igicur [per 18.guin.Jvt C Aad ADjiex
ad AF: fed AC,eft tripla ipfius AD, pesiconttsuio-
nem;lgitur & BA, ipfius AF,tripla erit;quare AF,etit
gertia pars iplius AB,vadepars queefita . A'data er
rella linea 1mpéiatam pariem ebitalimus, " Quod
ciendum crat, R PRO-
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PROPOS. 1e. PROBL. 2.
Diatam re@am lineam infe@am fimiliter fes
care, vt data alterare@a fe@ta fueric.

Tt data re@a AB, fecanda fimiliter, vt fc@aelt re<
.y ‘@ AC,in D, & E;hoc eft in partes, quz {unt
- pareibus AD, DE, EC, proportios
nales, Coniungantur datz duglineg
ad pun&tum A, facientes angulam
* - quemcunque BAC, connectancurq;
nfimul re&ta BC Deinde ex D,&
agantur DF, EG, re¢tz parallelz
B ip(i BC. Dico reétam AB, fimiliter
- ... cliefeltam in F, & G, veelt feka.
AC,ia D,& E.Prob. Nam Cper 2 fex Jve ADad DE,
ita et AF, ad FG: proportionales ergo funt partes
AF, BG, partibus AD, DE . Quod fi ducatur DK,
ipfi FB. paraliela (ecans EG, in H, puncto erit rurfus.
[per 2. fex.ve DE, ad EC, ita DH, ad HK, hoc eft
fea FG, ad GB, (eum DH, HK, zquales fint duabus
FG, GB, per 34, Propof.lib, primi.) Quare propors
cionales quoque erunt partes FG, GB, partibus DE,
EC, ‘Eademque ratio erit de plaribus partibus , fiex
E, & C, ipfi AB,parallelz aganeur, &c, Quare datam
reGam lineam infeGtam fimiliter {ecuimus, vt data
sltecarea fea fuit , Quod erat faciendum ,

- PROPOS. 11. PROBL. 3.
Duabus datis redis lineis certiam propore

tionalem ad inuenire.

Intdus re@z AB, AC, ita difpofiex vt efficiant
J angulum A quemcunqueyfitque illis inuenicnda

RO ) R
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tentia'propertionalis, hoc eft ve AB,ad AC,ita AC,
adaliam terciam . Producatur A B,quam anteceden-

. - - temftatuimus,& capiatur BD, zqua-’
. k : lisipi AC, quz conlequens, & media

: .- - efledebet, Deinde ducta rea BC,
~ agaturex D, linea- DE, parallelaipf
 BC, occurrensipli AC, produttz in

E. Dico CE; effe tertiam proportio-
RO NN

— § malem, hoc et vt AB, ad AC,jta AC,
-* 77" ad CE.Cumenim in triangulo DAE,
lateri DE, parallela duitafit reta BC: [per 2. fex.]
eric vt AB, 2d BD, ita AC,ad CE: fed [per 7. quinti.]
vt AB,ad BD,itaclteadem AB, ad AC, cum AC,
pofita tit zqualis ipfi BD. .Vt igicur AB, 2d AC, ita
AC, ad CE; quod et propofitum . Duabus ergo datis
re@is lineis tertiam .propertionalem adinuenimus.
Quod erat faciendum . : _

PROPOS. 12. PROBL. 4.
Tribus datis re&is lineis quartam propor.
~ tionalem inuenire.

Int treslinez re@z A, B, C, quibus inuenicnda fit
quarta proportionalis, hoc eft ficut A, ad B, ita
C, ad aliam quartam . Difponantur dug priores lineg

c taliter, vt componant infimul li-

D ..E_. neam re@am DE, tertia vero G,

——=— cum prima A, hoc elt DG, faciat

quemcunque angulum, aempe Dy

firque recta DH, ipfi C, zqualis,

\ Pc;_illea cx G, ad H, ducatur l;ln‘el‘;

3 GH, cui per E, ducatur parallela

E ) F EF, occu?rens re¢tz DH ,Pprodu-

&z in F, Dico HF yelle qqamnk pomxtiondem.:'l:oc
. - 3 ¢

-G
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eft w DG, ad GE,iua DH, ad HF, Probatur.. Cuoma
enimin tnangulo EDF, lateri EF, du&a (it pasallela
GH;per 2 fex Jert vt DG, ad GE,ita DH, ad HF,
Quare HF, quarta ¢{t proportionalis; quapropeer trie
busdacis reis lineis, quarta pmpomonalu lauenta
fuu Quod erac faciendum |, - :

PROPOS. 13. PROBL. 5.
Duabus datis rectis lincis mediam propw
tionalemadinuenire. )

Sheduz re&z2 AB,BC, qmbus lnuemenda eﬂ’me-

') dia proportionalis, Datz duz re@z difponantar

fecundum ream lineam AC; qu bifarism dinifa fue

per iplasy conitiruarur femidircylus ADC,jica vetots

AGC, fit diameter, Deinde exByad

- AC,erigatur perpendiculans 8D,

."viquéad perifetiom. Dico BD,ef~

fe mediam proportionalem inter-

A - B C AB, & BC, Prob. Du&is enimre=

&is AD,CD; erivangulus ADC,

[per 31, ter. ]rc&us eft enim in femicirculo. Cum

igitur cx angulo recto ADC, ad baffm AC, du&afic

peependiculasis DB, ere [per Coroll, Propof.8. huius

lib,] media propowonalu inter AB,&BC. Duabus

ergo daus rectislineis mediam proportionalem adu)-
uenimus, Quod erat fwendam.

PROPOS. 14 THEOR. 5

Equallum gara’l!elogrammmum & vnum
- vnizqualem habentium angulum, qua

.. circum a:qualcs angulos. ,rccxproca {uat
L latera,

k}
.
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* Iiters. Erquorum parallelogrammorum
vnum angulum vni angulo zqualem ha-
bentium reciproea funt latera,, qua cir-
cum quales angulos; illa funt zqualia.

habentia angulos DBF , EBG, zquales. Dico
latera circum hofce angulos effe recie
proca, hoc eft efle w¢ DB, ad BE, ita
GB, ad BF. Coniupganturenim dicta
parallelogramma iuxta zquales an-
gulos,itave DB, & BE, conftituant
vnim lineam reGtam, Quo pofito,
g ~om ;:gnli DBF.‘GBE,v‘pOnméuB!‘
Ales; 15.prijérent etiam
BF, ynareQa 1;2.” . Pro[ﬁ:an;g: modo AF,& CE,
donec coeant. Quoniam igitur zqualia {unt pa-
rallclogramma AB. BC:[per 7.quinti.] erit ve AB, ad
FE, fta BC, ad idem FE:(ed ve AB, ad FE; [oer 1.
J1x.)ita eft bafis DB, +d bafim BE, (funt enim paral-
lelogramma eiufdem altitudinis: ) fimiliterque vt CB,
od EF; ita et bafis GB, ad baim BE. Igitur ve DB,
ad BE, ita GB, ad BF: Quod et propofitum quantum
ad primam partem. ' A N :
E conuerfo fint latera circa zquales angulos DBF,
GBE, reciproca,hoceft vt DB,ad BE,ita GB,ad BF,
Dico parallelogramuma AB, BC, efle- 2qualia. Facta
namque eadem conftrniionescum fie ve DB, ad BE,
12 GB, ad BF: vt sutetn DB,ad BE,[per 1.fex.] ita
parallclogrammum AB,ad paraliclogrammum FE:& :
vt_(:B,ad BF,ita paraliclogrammumCB,ad idem EF:
ericquoque vt AB;ad FE, ita CB, ad idem FE, Atque
fdcirco [per 9. quin ] xqualia crunt parallelogramma
AB, BC. £quslium ergo parallelogrammorum , & -
R 3 ynum

Slnt duo zqualia parallelogramma AFBD,ECGB,

»
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ynhum vai zqualem habentium anguluii’, &¢: Qirod
erat dcmonttrandum. E

PROPOS. 15. THEOR. 0. |

Equalium triangulorum,& vnum vni qua-

lem habentium angulum, reciproca fung
latera, quz circum zquales angulos. Et

- quorum triangulorum vnum angulum
'voi 2qualem habentium reciproca funt

S

latera, qua circum &qualesangulos,illa
funt zqualia. ’ f_

Int dao triansula zqudia ABC, ADE, Iabentis
Angulos BAC, DAE, 2quales. Dico latera cir-

ca hofce angulos effe reciproca, hoc eft effe vt EA, ad
B ' p ABitaCA,ad AD. Coniungan-

“tur’ enim triangula ad angulos
aquales, ita vt EA,: & AB, com-
ponant vpam lineam réctam. Quo
fa&o anguli BAC,DAE cum fint

g -®quales [per 14.pri,] erunt etiam

€A, AD, vparetta linea. Du&ta

igituf rcéi DB: quoniam enim zqualia‘funt triangu-
la BAC, DAE: [per 9, gimi.] erit vt BAC,ad BAD,
ita DAE, ad idem BAD; fed vt triangulnmy BAC,ad”

tria

ngulum BAD, [per 1.fex, }itasftbafié CA,ad ba-

fim AD, cotn hee triangola fint ciufdem ahirudinis?
" fimiliterque vt DAE,ad DAB, itacit bafis EA ,ad
bafim AB, Quare vyt CA ad AD,itaeft EA, ad AB.
Quod tuit propofitam, S
Jam veroé cenuerfo, fint Jatera circa zquales an-
gulés, qui ad A, reciproca, nempe CA, ad AD,vt-
EA,ad AB. Dicotiangula BAC, DAE, effe 2qua=

lia,

[
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‘Ha, Fa&a entm eadem conftru@ione, éum Ktw CA;
‘ad AD,ita EA, ad AB; vt awtem CA,ad AD,lper 1,
fex.}ita ttianguluntBAC, ad triangn!um BAD:&wns
EA,ad AB,itarriangulum EA D,ad idem triangulum
BAD; Erit vt BAC, ad BAD, ita EAD, addlem
BAD, ac propterea [per 9.qui.] zqoaliai erunt. trians
gula ABC, DAE, Zqualium igitur triangulorum,
& vaum vai, &c. Quod crat oftendendum, ¢« -

PROPOS. 16. THEOR. - 11.~
. Si quatuor reQz linez proportioniles fue- -
' rint: quod fub extremis compreheaditur

retangulum, zquale eft ei, quod fub me-
_ dijs comprehenditur,re@tanguld. Bt fi fub
i extremis comprehenfim re&a¥oilim
"~ "aquale fueritei,quod fub medijscontine-

tur, re€tangulo : ille quatuor recteline
- -+proportionales erunt .. et

ant quattior ré'&z'proportioﬁales BA, ljé, E&F;
hoc eftve BAyad DC,ita Byad F: fitque retin-

B A oa Ho L EC
E - = 9
e D

gulum BG, comprehenlum f{ub extremis WA, & F;
reangulun vero HBj;~comprehenfum fub medijs
DC, & E. Dico re@angala BG, HD, efle zqualia, _
Cum enim angulire®i A; & C, fint inter fexquales,

A R 4 & fic



. EVCLIDLS -
tweBAsad CD,ita HC, ad AG s erunt latera
cires aquales angulos A, & C, reciproea: quare [per
14./¢x.] parallclogrammum BG, zquale erit parallea
logrammo FID. Quod ef propofitum . o
. Contra vero fiat 1am zqualia reGtangula BG,HD,
Dico quatuer redas lineas BA,\CD, HC; AG, effe
proportionales, hoc eft, effe ve BA, ad CD ,ita HC,
ad AG. Cum enim zqualia fincrectangula BG,HD, -
habeantq; angulos 2zquales A, & C, nempe reGtos,
[per 14-fex.]crunt latera circa holce angulosrecipro- .
ca ; ficut quidem BA,ad CD, ita AC,3d AG. Quare
fi quatuor re@tz linea proportionales fucrint , &c.
Quoderatoftendendom, =~ = - R
. *PROPOS. .37 THEOR, 12.~
Si tres reét line fint proportionales : quod
fub extremis coniprehepditur reGzogu.
~lum, 2qualeeftei, quod Amedia defari-
bitur , quadrato. Etfi fub'extremiscom-
prehenfum re@angulum equale fit ef,
qued-3- media defribitu,quadrato ;ile
-sresreéta linezproportiomalaserunt .
Int datz tres linez proportionales 4,B,C, nempd
Aad B, vt BadC, Dico re@angulum conten- .
LY W S s

f o

com fub A, prima, & C, tertia equale efle quadeato.
i ; © mediz
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medi proportionalis B, Accipiatur recta D, #qualis
ipfi B, eruntquequatuor linez A, B,D,C, proportio=
nales; hocelt vt A,ad Bjita D,ad C,quare [per16 fex.]
erit retangulum fub prima A,& quarta C,zqualere-
&angulo faGod fecunda B, &tertia D; fed reGans
galum &um ab iplis B, & D, cum fntzquaxcs, clt
qmdrmlmlpﬁusg ergo rc&wgulum pramz A, &
tertie C,zquale eft quadrato mediz B: ngd erat de~
monftrandum .,

Sit iam re@angulom faGum i pﬂma A, & tertia C.
zqualequadrato madiz B; dxco tres lineas A, B.C._
efle proportionales.

Demontt. In 2qualibus paullelognmmis,& vnum
angwlum vai angulo zqualem hab:ntibus [pcr 9fex]
latera circa zquales angulos [unt reciproca ; ergo vt
latos A, ad latus B, its latus D, ad latus C, circa ate
. gulosre@os : ¢erumcum figura fupra B, fit- quadrde

tum, vt. (i imus , erunt latera B, & D, equahige
quade ruz tdiGumelt, ica {tat A, 2d B, wti D, =l
C,ctiams A, {hbtt ad B,vti ftat B,ad C; & confequestis
tertres lmez A, B, & C, erunt p ropomonalu : quod

erat demonltnndum .

~ s TCORGLLARIVM, ‘ ,
.Ex poﬁa'm huins propof. parte dedueitur,qnm-

libe¢ reGam lincam efle’ mediam proportionalem ok

ter quafais alias duas re@as,que comprehendunt rem

dmgtlum quadmo mms aquala

P’ROPOS 18. PROBL. 6 2
:iﬁt:;m re®tam lineam dato re&ilineo fi

¢ , fimiliterque - pofitum rc&xﬁncum
Iddl &ah dcf'c:nbaei BB
tdatereQalinea AB, & redilineum D, C, F,
opomt[uperAB, do}ctibr:rc r':ﬂﬂnl:k!’ll ﬁmﬂs',
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fimiliterq; péfitum re@ilinco DCFE. Datum re&i-
lincum refoluatur in triangula numero minora quane
i T G un, fien poteit,du,
i cendo falicet re-
@as lineas-ab ane
gulo reéuliner ad
angalos oppolitosy
. & 1n noftra figura
D C B 124 datum re€ilineum
fit refoluti in duo
triangula DCF, DEF. Deinde ad punGum B, & ad
lineam AB [per 23.pri.] ponatur angulus zqualis an-
gulo CDF, fitq; angulus ABG. Haceadem viaad
. pun&um A, conft:taatur angulus BAG, zqualis ane
gulo DCF; deinde hz duz lnez BG, AG, cum di=
fcedant a duobus angulis minoribus. duobus reQis,
-[per1q, primi Jrandem concurrent in G, Viterivsad
" -pun®a B, & G, & ad lincam BG, penantur duo ane
»gul GBH,BGH gquales duobus angalis FDE,DFE,
-& producantur linez viquequo concurrant in H. Di-
‘o fa@um efle reGilincum B A G H fimile, & fimilis

ter pofitumre@ilineo DCFE.

Demonftr. Duoangul: E DF, F D C, per con=
{tructionem fact: funt zquales duobusangals HBEG,
/GBA; vnde totus angulus EDC, erit'aqualistoti
engulo H B A: pariter anguins C,factus fuit aqualis
angulo Ajergo[per 3a. !ri:]mgnlus CFD adaquar-
bit angulum AGB; & ided cum angulus BGH (it
conititagus 2quatis sngulo DFE erit angulus AGH,

: Zqualis- angulo: CHE & & demum cum jn duobus
' !rii%uﬂs EDF, HBG, duo anguli , EFD,
Racaquales duebus angulis HBG,AGB [per 32.

i Jerit angulus E,angulot, 2qualis , & totum ree
ilnenm A BGH zquiangnlum ec&ilinea EDCE,
pluper gum duo wiangula BDF, HBG fiot squiany

LISC TN | '

"’3'
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%ula, vt vifum eft [per 4. fexti.) eric vt DE, ad EF ita
BA ad HG; quare circa zqualesangulos E, & H,la«
tera funt proportionalia, Rur{os ob fimilitudinem

. - eoryndem triangulorum erit,vt EE ad FD; jta UG

“ad GB; fed cum étiam =zquiangula fint triangula
DFC,BGA, & confequeater fimilia (per 4. fex.) erie
vt DFad FC, ita BG ad GA : ergoex zqualitatelper
32, quinti.] erit,yt EF ad FC,ita AGad GA; vade
circa angulos zquales F,& G, latera erunt proportioe
nalia . Confimil: prorlus modo demonftrabitur circa
teliquos zquales angulos latera effe proportionalias
ergo rectilineum BAGH, hé\t;m {uper data te8a., ’
AB, erit fimile ; fimiliterque politum reGilineo CD
EF; Quod erat facieadum.. -

PROPOS. 19. THEOR. 13.
Similia triangula inter fe funt in duplicatg
. rdtione laterahomologorum. = .

Sln_t fimilia triangala ABC, DEEF, baben'f anged
) los zquales B, & E; item C, & F, &c. Et fit va.
T AB, ad BC, ita
A i D DEadEF&e

‘ Dico trianguls

inter fe compa«
rata duplicatam
: habere rationd
Bl CE F ;ius,?uam 'l:;:

— G ent latera

1 ", mologa, fcilicee

' : ‘ B N BC,& EF; vel
AB; & DE, Vel AC) & DF N HOC Cﬂ, ﬁ homo‘ogi‘ l'.-
teribus B, EF, inueniatur tertia prepoctionalis 1Gy
ita effe triangulum ABC,ad triangulum DEF, wveeft
reCta BC, ad tertiam proporiionalem 1 G 3&{?‘

\
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Jnde cum ex defin.10. libs. proportio BC', #d IG,
dicacur duplicata proportionis BC,ad EF; proportio
etiam trignguli ad trianghlum ent quoque duplicata
-proportions laterem homologorum BC, & EF, Ita
vt nihil aliud fit, duo triangpla , vel duas quaslibet
-figuras fimiles, fimiliterque pofitas habere propostio=
nem duorum laterum homologorum duplicatam,
quam ita efle triangulum ad triangulum , vel figura
.ad figuram, vt eft prima linea ad tertiam, cum treslie
a¢x tuerint continué proportionales in proportione
duorum laterum homolegorum: quales bic funt tres
linez reétx BC, EF, IG, con inué proportionalesin
proportione homologorum laterum BC, EF, Sint
ergo prumum latera BC, EF, xqualia , ac proinde
ctiam tertia proportionalis IG , illis zqualis erit: ita
vt proportio. BC, ad I , qua duplicata dicitor pro-
thjt_;pis laterss BC, ad 1atus EF, fit. proportio 2quae
itatis .- Quoniam igitur triangula ABC, DEF. ha-
bent quoque propostionem equalitatis, exeo quod
Jpfa.Eper 26.pri,Jinter fe zqualia fint, obangulos B,
C, angulis E, & F, zquales,& zqualitatem larerum
BC, EF, quibus adiacent : erit triangulum 2d trias-
gulum, yereéta BC, ad reCta 1 G. Cum- ergo hze
,fgopor;jo BC, ad CG,dicatur duplicata proportionis
Taterum homologorum BE, EF; dicetur quoque pro-
portio trianguli ABC,ad triangulum DEF, dupli~
£ata propartionis, qyam habet latus BC, ad latus EF,
Quod etiam hinc conftare poteft-quoniam vt ditum
.el},'triangula ABC, DEF, zqualia funt, hoceft pro-
hortionem zqualitatis habent , ficut & latera homo~
‘laga BC, EFs Proportio avtem zqualitatis tantum=
.modo duplicata- eflicit propottionem zquslicatis,
,(go_ﬁns caim tribus magnitudinibus zqualibus dice=
. 3ur.prma ad tertiam habere proportionem duplica~
$3m proportionis, quam babet prima ad fecundam,

vt
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vt conftat ex definitione 10. lib.g.com tamen prim4
ad tertiam habeat proportionem 2qualitatis, ficut, &
prim ad fecundam) habebiv triangulum ABC,ad
trisngulum DEF, propottionem duplicatam eius,”
mmhabet latus BC, ad latus"EF, Quod fuit proe"

tam., ' N, N . T,
Sitdeinde latus BC, maius latere EF;& ex BC,fper
y1.fex jablcindatur BG, tereim proportionalistiplis
A oy i BG &EF, hocette
D" fi BC,ad EF,wi¥
\ T EP, ad BG, duta~
caturgs reta- AG,
- Quia ergo: eft ‘vt
. AB 2d BC,ira DE,
f¢ ad EF, erit peradu-
_ tando, v¢ AB, ad
DE,itd BC, ad EP ; vt autem BG, ad' EF; itz cfper -
conftru@ionem EF,4d BG. Vtergo'AByad 12kfper,
g1.gui,Jitaerit EF, ad BG. Quare cum tnangula
ABG, DEF, habeant latera circaangulos zquales B,
E, reciproca,{per is.fex.]ipaintec le Zquaha erunt;
& propterea vt triangulum ABC, ad triangulum-
DEPE%[per .quinti,] ita erit idem triangalum ABCy
ad-triangium ABG, Vtamem triangulum ABC,
#d wiangulum ABG, ciuldem altitadinis [per 1./ex.]
jea elt bafis BCyad bafim BG, Quare vt triangulum
ABC,ad trangulam DEPB;ita et BC, ad BG  A'tqhi-
cuny tres BC, EF, B(3, finc continug propartionales, -
proportioprime BC, ad tertiam BG; duplicata dice=
tur proportionis BC, primzad EF, fecundam'. Igie
sur, & tnangulum ABC, ad triangulum DEE, pro=’
portioficm Habet daglicatam proporvionis lateris BCy
ad latus E¥; Sumilie agiter: triavigula:intes fe fung,
&c. Quoderatdomonltrandim . -
G -

L At ‘_.*.‘£ PR N UL AN o b e
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_Exhoc fit clarum ;quod fitres re@z linez prow:
portionales fuerint, vt eft prima-ad tertiam , ita effes
triangulum {uper primam defcriprum ad triangulum
fuper fecundam fimile, fimiliterque defcriptum,

PROPOS. 30. THEOR. 140 .-
Similia polygona in fjmilia triangula diufs
" duntur ; & numero 2qualia, &?xot'nologz

. totis: Et polygona duplicatam habent
inter fe eam rationem, quam latus honk
- logum adhomelogum Iatus. =

“ne fimilia polygona ABCDE, FGHIK, habentia;
S angulos zquales BAE, GFK; nec non etiam an-
A T gulos B,G,&c, ha-

beant autem latera.

K proportionalia cir-

B ca angulos gquales,,
vtquidem AB,ad

BC, ita FG, ad,

I GH;& wt BC,ad

C D CD, ita GH,ad

HI; ®c. Dico primum kuiu{modi polygona diuidiin
triangula fimilia, quz funt numero 2qualia. Aban-
gulisemim BAE, GFK, re&e ducaniur ad fingulos
angulos oppolfitos , qua fint AC, AD, FH, FI; diuie
faque erunt polygona 1n triangula numcro @qualia,
Quoniam veroangulus B, zqualis eft angalo G, ex
bypothelt, & circaipfoslatera proportionalia; [per 6,
Jex,Jzquiangula erunt triangula ABC,FGH, habena

#ia angulos BAC,GFH, 2 quales; Item angul;sH AGCBs

: A
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FHG, homologis lateribus dppolitos : ideoq; [per 42
Jex.)habebunt lacera circa zquales. angulos propors
tionalia ¢ ac propterea inter fe imilia erun: . Eadem
orlus ratione himilia erut triangula AED,FKi;hae
z:nna angulos E A D,EDA,gquales angulis KFL,KIF,
Detnde quia [per 4. Jex Jett vt AC, ad CB, ita FH,ad
HG, ob fimilitudinem tiangulorum ABC, FGH, ve
autem C B, ad CD, ita eft ex hypothefi HG, ad Hl,ob;
fimilitudinem polygonorum : {per 22. quinti,] erit ex
zquo vt AC,ad CD,1ta FH,ad Hi. Et quoniam ane
gulus BCD, zqualis poniwur angulo GHI ; eftau:em,
& ablatus ACB, oitenfus zqual:s ablato FHG ; erit
& reliquus ACD, rehiquo Frl, 2qu.lis. Qusre [per
6.fex.]tnangula ACD, FHI, cumhabeant latera cir-
€a zqualés angulos ACD, bll, proportionaliagqui-
angula erunt ; deoy; fimilia : Quz ratiocadem eit do
alijs criangulis 4 fi plura fuenine., - L
Dico viterius , hzc triangula efle homologa totis
polygonis , hoc eft ita efle quodhibet triangulum in
vnopolygonoad fuum cort"e?pondcns triangulum ia
altero polygono, vt polygonum ad polygonum, Quos
niam enim fimilia fuat triangula ABC,FGH[per 19,
Jex.Jere corum proporuoduplicata proportionis hoe
mologorum laceram AC, FH, Atque codem argu-
menco proportio triangnlorum ACD,FHI,duplicata
grit proportionis corundem laterum homologorum
AC, FH. Quare vt triangulum ABC | ad triangulum
FGH,ita enie criangulum ACD, ad trianguiom By
cum veraque hze triangulorum proporsio 6 i
€ata ciu{dem propostionis lateris AC, ad lacus Ftl,
Neque ditfimili rattoné cocludetur quoque cfle triane
gulam ADE,4d triangalum FIK, vo ACD;ad BFiL:
Atque ita.deliaceps, i plura extiteritit triangula;Sonp
igitur proportiomslia triangula:vimas ;polygoni, . cum
sriangulisalwring;itave tsiangule vaios funr ;m;e‘-
: : e
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dentia, &alterius confequentia proportionum . Ve
" sutem voum antecedens , ad vaum confequens, [per
32.4uin.]itafunt omnia antecedéntia, ad omnia cone.
fequenud ; Igitur ve quodhbet triangulum vnius pos
lygoni ad fibi relponacns triangutlum in aliero poly-.
gono , ita erit totum polygonum ad totum palygo-
sum ; idecoqac triangula homologa eruant tous poly-
nis . : '
‘oDemnm dico, polygona inter fe proportionem ha-
- (bere duplicatam eius, quam babeat lacera homologa,
boceft, fi homologis lateribus , verbi gratia AB.FG,
knueniatur tertia linea propartionalis, 1ta efle polygo-
" num ABCDE, ad polygonum FGHIK , vteft priima
livea AB,ad tertiam inuentam: ac proinde,cum pros
io AB, ad illam tertiam , dicatur duplicata pro=
portioais A B,ad kG dicetur quoque proportio poly-
. goni ad polygonum duplicata proportionis laterum
ﬁomologorum AB,FG. Cum enim fit,ve triangulum
ABC,ad triangulem FGH,ita polygonum ABC DE,
ad polygonum FGHIK: Triangulum vero ABC,ad
tiatgulum FGH , ([per 19. fexti.] proportionem
habeat duplicatam eius, quam habent latera homolow
2 AB, FG, hoc cft candem , quam habet AB, ad il
m tertiam inuentam ; habebunt quoque polygonas
Inter {e proportionem duplicatd Eroportiomseorun-
dem latesum homologorum AB,FG,hoc elt,candem,
wam habet AB, ad illam certiam inuentam ; Quare
anilia polygons in fimilia triangula dimduntur, &¢,
Quod demoaftrandum erat ., .
P S

.. COROLLARIVM,: ... .

 Hinc fit manifeitom, quod fi fuerinztres linee re,

& proportionales; vt eft prima ad: tertam , ica -effe

Elygonum.[upec primam defcriptum ad polygonum

pex iecundam fimule , fimilicerque defcripoum ; jvel
- ita
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jtaefle polygonum fuper fecundam defcriptum “ad
polygonum f{uper tertiam fimile , fimiliterque de-
feriptum,

PROPOS. 21. THEOR. 15.
uz eidem reétilineco funt fimilia , & inter
- fefunt fimilia.

“CIntreQilinea A, & B, re@ilineo C, fimilia, Dico
& ipfa inter fe efle fimilia. Prob, Cum enim pro-

pter fimilitudinem anguli reétili-

nei A, zquales fint angalis reilia

nei C;item eadem de canfaanguli

A rectilinei B, zquales angulis eiufdé
LAX rectilinei C; [per 1.pron.jetunt ane
guli rectilinei A, 2quales angulis’

reilinei B. Rur{us cam ob eandem fimilitudinem
latera rectilinel A, proportionalia fint lateribus re@i-
linei C;ea videlicet ifs, quz funt circa zquales angu-
los: Nec non etiam eandem ob caufam , lacera re@ie
linei B, proportionalia fint ‘lateribus ein{dem recti«
linet Cs[per 11.4uinti.] erunt quogue latera re@ilis
nei A, lateribus re&tilinei B, propertionalia, ea nimi-
ram ijs, quz angulos ambiuat zquales. Quare[per
primam def. huins} fimilia exiftent reGilinea A, &
B, Quzigitur eidem rectilineo funt fimilia, & inter e
funt fimilia . Quod erat oftendendum. .

PROPOS. 22. THEOR. 16
Siquatuor re&tz linee proportionales fue-
rint : &ab eisre@ilinea fimilia , fimiliter-

que defcripta, proportionaliacrunt. Et
{ S fia-
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({a reis lineis fimilia , fimiliterq; deferia
pta rectilinea proportionalia fuerint: ipfe
etiam reéte linez proportionaleserunt.

Int datz quatuor re®z lineee AB, CD, EF, GH,
proportionales, nempé vt AB, ad CD, ita EF, ad
GH; coaftituantur [per 19, fex.] fuper duas priores
lineas AB,CD,

: ‘ duo qugcunque
L 0 recilinea fimi-
~ RE D F = lia,fimiliterque

defcripta, ncm-
pe retilineum I, & re@ilineam K: item fuper duas
polteriores rectas lineas EF, GH, efformentur duo-
alia rectilinea pariter finnlia , fimiliterque pofital.,
& O. Dicoitaefle reQilineum I,ad adrectilneam K,
vti re@ilineum L, ad re@ilineun O. .
Demonltratio, Cam re@ilineom I, exiftat fimile
reGslineo K, [per 20, fex.habebit [, ad K, duplica-
tam rationem homologorum laterum A B, CD; vti
pariter reGilineum L, ad redilineum O, habebit ra<
tione m duplicatam homologorum laterum EF,GH;
{ed duplicata ratio AB, ad CD, elt eadem, ac duplie
cata ratio EF,ad GH, quia eadem ponitur ratio AB, .
adCD,quz EF, ad GH: ergo cum redilineum I,
comparatum ad re@ilineum K, & recttlineum Ly
comparatumad O, fint induplicata ratione latcrum
homologorum AB;ad C, & EF, ad GH, & duplicata
ratio AB, ad CD, eadem fit quz EF.ad GH;{per 11.
uin,] inde fequitur eandem efle rationem rectilinei
»2d K, quam L, ad O. . :
_Dico pariter,quod fi re&ilinea I,K,L,O, fint pro-
portionalia , etiam linez AB,CD, EF, GH, cront
" proportionales, videlicet vt AB,ad CD, ita gll:’l ad



E z E M. n. 273\

GH, Demonft. Redilineum I, ad re@ilineum K,(per
20. fex.] habet duplicatam rationem laterum homo-
logorum A B, CD; &retilineum L,ad O,0b eandem
caufam habet duplicatam rationem homologorum: -
laterum EF;, GH: ergo cadem ent duplicata ratra
AB,ad CD, quz EF, ad GH; & per confequens 1ita
erit AB,ad CD, vti EF, ad GH: Quod erat demon=
firandum , :

PROPOS. 23. THEOR. 17:
Equiangula parallelogramma inter fe ha-
bent eam rationem , qux ex lateribus
componitur.

Slnt equiangnla parallclogramma AC, CF, haben~
tia angulos BCD, BCG, inter fe #quales. Dico'
proportionem corum efle compofitam ex duabus pro~
portionibus , quas habeatduo lateca vius circa an-
gulum zqualem , ad duo latera alterius circa angulum -
@qualem, ita vt antecedentia proportiopum fintin-
A ) J vno -paraliclogrammo , &
confequentia inalteroshoe
B C—G eit, proportionem paralice
logrammi AC, ad parallee"
I logrammum CF, compo~-
K—— fitam efle ex proportioni-
L E busree BC, ad reGtam
- 2L CG,& 1e@g DC, ad reGi
CE;vel etiam ex proportionibus reéte BC, ad reGam
CE,&re¢tz DC,ad re@d CG, ldelt,{t fumantur cres
lincz,quarii prima itet ad fecandd,ficuti latus BC,itat
ad latus CG,% rurfus {ecunda fterad tertiam, vt latus
D, ftac ad latus CE; ita effc parallclogrimum AGad. ' -
parallelogrammam CF, vtsc(t prima linca ad tertiam;
[ 3 ac
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ac proiade,cum ex defin, §. huius libri,proportio prie
mz linez ad tertiam componi dicatur ex proportio-
aibus prime ad fecundam, & fecundg ad tertiam;pro-
rortioncm quoque parallelogrammi AC , ad paralle~
ogrammum CF, dici compofitam cfle ex eifdem pro-
portionibus, hoc eft ex proportionibus BC,ad CG,
& DC, ad CE. Coniungantur enim parallelograme
ma ad angulos @quales, ita vt BC, CG, efhiciant
vnam lineam reGtam : Quo pofito cum anguli BCD,
ECG, fiat zquales, [per 15, pri,] erunt etiam DC,
CE,vna linca re®a. Producantur deinde AD, FG,
donec concurrant in pua&o Hj; fumptaquerectal,
quacunque, [per 12, fex,]inueniatur tnbus BC,CD,
& I, quarta proportionalis K Item tribus DC, CE,
& K, quarta proportionalis L, Quoniam igitur elt,
[per 1 fex.]ve BC, ad CG, ita AC,ad CH. Vtaue
tem BC, ad CG, ita pofitaeft I, sd K; [per 1 1. quin.]
erit.quoque vt AC,ad CH, ital, ad K. Eodemque
prorfus argumento oftendi poterit efle, vt AC,ad CF,
ita K, ad L: pam vt DC, ad CE, ita [per 1. fex.]elt
AC;ad CF. Cum ergo pofita fit K,ad L, vt DC, ad-
GE;erit quoque HC, ad CF, vt K, ad L: exzquo
igitur (per 22, guinti.) erit, vt AC,ad CF,ital, ad Lt
fed proportio I, ad L, iuxta §.defin, hutus libri,com=
ponitur ex proportionibus BC,ad CG;& DC,ad CE,
Ex hisci(dem ergo proportionibus componetur quos
que:propostio parallelograma AC, ad paraliclogra-
mum CF, Eademque ratione oftendemus , propor=
tienem AC, ad CF, componi ex proportionibus BC,
ad CE; & DC,ad CG, dummodo tamen parallelo-
grammaita confunganturad angulos zquales , ve BG,
GG, cfhciant voam lineam reGtam,&c. Aequiangala
ergo parallelogramma inter ferationem habent , &c,
Quod crat oftendendum, -

PRO
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PROPOS. 24. THEOR. 18.
In omni parallelogrammo, qua circa diame-
trum funt paraTlclOgramma, & toti, & in-
ter {e funt fimilia .

meter AC,& quodlibet eius punGam F,perquod
E ducantur duzreGz EK,GH, paral-
lelz lateribus parallelogrammi, Die
G co parallelogramma GE, kKH, circa
. diametrum, fimilia efle , & toti pa-
rallelogrammo , & inter {e, Quod
enim zquiangula fint toti paraliclo.
C grammo ABCD, facile oftendetur,
Nam angulusGAE, idem eft,ac angulus DAB; &
angulusexternus AEF,[per 29, pri.] zqualis eft ine
terno ABC;& angulus AGF,externusinterno ADGC;
& angulus EFG, externusinterno FKD; & hic exe
ternus interno BCD, Quare gquiangulum et EG,
parallelogrammum parallelogrammo BD: & cadem
ratione eidem BD, zquiangulum erit HK, Quod po-
ftea latera circa zquales angulos. habeant proportio-
nalia lateribus totius, taliter demonitratur. Cum
trianguldm AGF,zquiangulum fit triangulo ADC,
& triangulum AEF, triangulo ABC, vt clare conftac
ex 29, Propof. libri primi,vel etiam ex Coroll.Propofl.
4. huius |igri; Lper 4 fex.]erit ve AD,ad DC,ita AG,
ad GF, atque ita latera circa zquales angulos D, & G,
géportionalia crunt. Rurfufqueeric ,[per 4. fex.] ve
yad CA , ita GF, ad FA; Item vt CA, ad CB, ita
FA, ad FE: Exequoigitur, vt DC, ad CB, itaeflt
&GF, ad FE, ac propterea etiam latera circa ales
angulos DCB, GEE, proportionalia exiftupt. Haud
o S 3 sliter

SIt parallelogrammum ABCD;in quo ducatur dia=
A

)
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aliter demonftrabitur reliqua lacera circa zquales an-
gulos, efle proportionalia . Quare fecundum defini-
tionem figurarum {imilinm, fimile erit parallelogrd-
mum EG,toti:parallclogrammo BD. Eadem protfus
arte oftendi poterit parallelogr.mmum kH,fimile efe
fe eidem parailelogrammo BD, atqueadeo, [per 21,
Jex 1 & ipfa inter fe fimtlia erunt, Inomniergo pa-
rallelogrammo qu circa diametrum funt,&c, Quod
crat oltendendum .

PROPOS. 25. PROBL. 7.
Dato reétilineo fimile, fimiliterque pofitum,
&alterni dato zquale, idem conftituere.

glnt data duo reftilinea ABC, & D; conflitnene - -
+ J dumggs fit alind reQilineum, quod fimile quidem
fit re&ilineo ABC, zquale vero 1pfi 1D, Super BC,
voum Jatus re@ilinei , cui (imile debet conftitui [per
44 %el 45.pri.] conflicuatur paralldlogrammam BE,

A i 4
A

L E . G H

- in quouls angulo, zquale re&ilineo ABC » & fuper

tectam CE, in angulo ECF, qui #qualis fitangolo

CBL, panallelogrammum EF,gquale ipfi D;eritque

tim BG, quim LE, in direCtum produ@a, @or: fae
. cile
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. cile demonftratur,nam ad rectam EC,& ad eivs puns
GumC,dultz funt duz reGz BT, FC, quz faciunt
duos angulos daobus re&is xquales , cum enim duo
~4nguli ECB, LBG, [per 29. pri.] fint duobus retis
&quales; & angulus FCE, pofitus fit zgqualis angulo
CBL, ¢funt etiam duo anguli FCE, EC‘}S,duobus re-
&his zquales, quare [per 14. pri.) in direGum erune
BC, & CF;quoquomodo pariter demonftrabitur , li-
neam LE, effe in direGtum produ@am. Quo pofito
inueniatur iam [per 13. fex.] interre@as BC, CF,
- media proportionalis GH; fuper quam [per 18 fex.]
" conftituatur re@ilineum G Hk, fimile ipi ABC,
fimilicerque pofitum. Dico GHK, zquale efle alteri
reQilineo D Probat, Cum proportionales fint tres
re&z BC, GH, & CF; erit per Coroll. Propof.19,vel
20. huias hibri, vt BC, prima ad CF, tertiam , ita re~
&ilineum ABC, fuper primam BC, ad re&ilineum
GHEK , fuper GH, lecundam fimile fimiliterq; de-
feriptum ¢ Veautem BC, ad CF, [per 1. fex.] ita eft
parallelogrammum BE, ad parallelogrammum EF,
ciufdem altitudinis: Igitur [per 11, gui,Jerit, ve BE,
ad EF, ita ABC, re@ilincumad re@ilineum GHK:
'Vt autem BE, ad EF, [per 7. quinti.] ta cft re@ili-
ncom ABC,ad re@ilineum D:propteres quod parale
lelogrammum BE reilinco ABC;& parallelogram-
mum EFre@ilineco D,conltru@um eft 2quale, Quare
Lper 11.quin,]erit vt ABC, ad D,ita ABC,ad GHK;
proptereaque [per 9. qui.] zqualia erunt retilinea
D, 8: GHK; eft autem & GHK, fimile ipfi ABC, fi=
militerque pofitum per conltru@tionem. Dato igitur
reQilineo fimile, Gmiliterque pofitum , & alteri dato
zquale idem conftitnimas . Quod erat faciendum,

S 4 PRO.
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PROPOS. 26. THEOR. r9.
Sia parallelogrammo ablatum fit parallelo-
" grammum , & fimile toti, & fimiliter pofi-
tum, communem cum co habens angu-
lum ; hoc circum eandem cum totv dia-
metrum confiftit. '

X parallelogrammo BD, abfcifTum fit parallelo-
‘ grammum EG, fimile toti,Gmiliterque pofitum,
habens cum ipfo angulum comimunem EAG. Dico
EG, confiltere circa diametrum totius BD, Ducane
A tur enim re@x AF,CF, qua {i fue-
rint vna linea reta, perfpicuum
eft,com AF,fi diameter ipfivs EG,
E & AC, diameter ipfius BD, paral-
lelogrammum EG, confiftere cir«
C cadiametrum AFC,totius paral-
lelogtammi . Quod fi vero AF,
CF,non dicantur eflicere vnam lincam re¢tam,duca=
tur totius parallelogtammi diameter AC, fecans la=
tus GF, in H, pun&o, per quod 1pfi EF, parallela du -
catur KH, Quoniam igitur parallelogramma BD,
KG, funt circa eandem diametrun AHC ; [per 34.
Jex.] ipfa_erunt fimilia, fimiliterque pofita. Quare
{[per 1 def.fex.Jerit vt BA,ad AD,ita KA, ad AG?
fed vt BA, ad AD, itz quoqueeft EA, ad AG,qued
parallclogramma BD, EG, ponantur etiam fimilia,
imiliterque pofita: Igicur [per L1.quinti.Jerit vt EA,
ad AG, itaKA,a2d AG; ac propterea [per 9, quin.]
zquales erunt re¢tz EA, KA, pars, & totum » quod
cft ablurdum. Quoquo modo demonftrabitur, li=
neam AHC, nequaquam fecarcalind latus EF; quas
) (-

—
L4
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re dicendum venit lineas AF, FC, conftituere vnam
lineam rectam ; hoc eft du@a diameter AC, tranfibit
per pun&um F, Quod erat demonltrandom ,

PROPOS. 27. PROBL. 8.
Datam re¢tam lineam términatam extrema,
ac media ratione fecare »

It data recta linea termjinata AB,lecunda extrema,

ac media ratione, leu taliter, vt fter tota ad maius
fegmentum , vei maius fegmentum ad minus,

Super AB [per 46, pr1.] defcribatur quadratum

ABCD, deiade vtiin 11, prop. lib, 2, faGum foit,la~

D K € wsAD[per10.pri,} bifariam fee

v ceturink, & a pun@o E,ad B, ree

E’ &a ducatur EB, Deinde produe
\ catur DA, igcf)eﬁnite, & ab illa

, [per3.pri.Jabicindatur EF, zqua-

A ?B lis ipfi EB: quibus peradtis ex linea
AB, (qua,vt vifum eft in 11. lib,2.

F H maior eft quam AF) ebfcindatur

AG, zqualisipfi AF. Dico pune
Gum G, effe pun&um requifitz feGionis faétz in
. linea AB.

Demonftr, Per G, ducatur IGH , parallela ipfi
AD, vel BC, vti per F, notetur FH, parallela ipfi AB,
vique quo concurrat cum FG, in H. Quoniam enim
[per 11.fecundi Jnon folum parallclogrammum AH,
elt quadratum , verum. etiam adzquat reGtangulum
GCinde lequitur huinfmodi #qualia reGangula has
bere latera circa zquales angulos reciproca [per 14.
fex.]atque adederie IG, ad GH 5 vti AG ad GB:
verum cum IG, adzquet AB, & GH adzquet AG;
;l‘!t vt tota Ag ai matus fegmentum AGB , ita maius
cgementam AG ad minus fegment s GB: Quod ex
Gaendumy, = IS TRAEEHt > QE‘I‘KQ: "
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PROPOS. 28. THEOR. 20.
In omni triangulo re@angulo quacunque
figura 3 latere reum angulum fubten.
* dente defcripta,eft ®qualis duabus figuris
fimilibus, ac fimiliter pofitis 4 reéliquis
trianguli lateribus angulum reum com-
prehendentibus defcriptis. '

Sh datam triangulum re @angulum ABC, cum an-
gulotetto As fuper BC, latere {ubtendente an-

gulum reGum deferibatur quacumque figura, cui(per
' 18 fex.] fimiles, fimiliterque po-
fitz conltituantur fuper BA , &
AC, lateribus angulum re@um
A, comprehendentibus . Dico fie
guram {upra BC,delcriptam adz-
, ' quare figuras fupra BA, AC, de-

feriptas. Demonft. Intelligamus a tribus trianguli
lateribus, BC, CA, AB,defcripta effe tria quadrara,
vti in Propof. 47, lib. primi fatum eft: hoc flante,
~ cum [per 20, fex.Jquadratafintin duplicata ratione
* laterum , quadratum ipfius BA , erit ad quadratum
 BC, in duplicata ratione AB, BC.: & quadratum
§pfius CA ad quadratum ipfius CB, eft in duplicata
ratione laterum AC, CB; fed [per eandem 20. fexti,]
figura fupra BA, ad figuram {upra BC, imilem obti-
net duplicatam rationem laterum homologorum BA,
BC; vti pariter figura fupra CA, ad figuram fupra
. CB, fimilem habebit duplicatam rationem laterum
homologorum AC, CB; ergotim quadrata,quim fie
. gurzfimiles 4 trianguli lateribus deferiptz eruntin
duplicara rationt latcram homologorum, & per con-

T Jequens,
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{equens, vt quadratum latcris BA, ad qaadratum lae
terisBC, [per t1.quinsiita figura fupra BA, ad fie
guram fimilem fupra BC;& vt quadratum lateris CA,
ad 1dem quadratum lateris BC,1ta figura lateris CA,
ad figuram fimilem lateris CB. Quo ftante, am
quadratum lateris BA, tangnam prima magnitudo
ftet ad quadratum lateris BC , tanquam fecundam;
ita figura fupra BA, tanquam tertia ad iguram fupra
BC, veluti quartam; item quinta magnitudo, hoe
cft quadratum lateris CA, fter ad fecundam, nempe
ad quadracum ipfius CB, vti fexta, nempé figura (u=
pra CA,ad quart,videlicet ad figuram {upra CB por
24.quin Jeritprima cum quinta,hoc eft quadratum
BA ,cum quadrato AC,ad {ecandum,nempe ad quae
dratum BT, vti tertia cum fexta, fcilicet figura fupra
BA, cum figara fupra AC, ad quartam , hoc eft ad fie
guram fupra BC; at [per 47 pri) duo quadrataBA,
& AC, adzquant quadratum BC: ergo etiam dua
figurz fimiles (upra BA, & AC, adzquabunt figuram
fimilem fupra BC; Quod erat demonftrandum.

PROPOS. 29. THEOR. 21.
Siduo triangula , quz duo latera duobus la.
teribus proportionalia habeant , fecuns
. dum vnumangulum compofita fuerint,
ita vt homologa ecorum laterafint etiam
" parallela; tum reliqua illorum triangulo-
rum latera in re@tam lineam collocata re-
perientur.

HAbeant tﬁaﬁguh ABC, DCE, latera AB,AC,

‘1 lateribus DC, DE, proportionalia , hoc eft v§

AB; ad AC,in DC, ad DE; componanturque ad
¢ ' ~ mu.
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angulum ACD,jita vt latera homologa AB, DC,iterh
AC, DE, lint1nter {e parallela. Dico reliqua duo
latera BC, CE, re@tam lineam com-
D ponere . Probat. Cum enim paral=’
lelz fint AB, DC; [per 29.pri.] erit
angulus A, alterno angulo ACD,
zqualis y eademque ratione angulas
D, eidem ACD. zqualiserit; ac pro~ -
B C ¥ inde A, & D, inter fe quoque exi-
{tent equales, Quoniam igitur trian=
gula ABC, DCE, habent latera circa zquales angu-
os A, & D, proportionalia; [per 6. fex.] ipfa erunc
inter {ezquidgula, habebuntq; 2qualesangulos B, &
DCE : Additis ergo zqualibus A, & ACD, erunt
duo anguli B. & A; ducbus angulis DCE, ACD, hoc
eft angulo ACE, zquales, Denuo addito communi
ACB, fient tres anguli trianguli ABC, duobus angu-
lis ACE, ACB, zquales: fed illi tres[per 32, primi.]
zquales {unt duobus retis. Ergo etiam duo ACE,
ACB, duobus retis zquales erunt: Quare [per 14,
pri 1BC,CE, vnam reGam lineam conftituent. Ergo
fi duo triangula,que¢ duo latera duobus leteribus pro-
portionalia habeant,&c. Quod erat demonftrandum,

PROPOS. 30. THEOR. 22.

In 2qualibus circulis anguli eandem habent
rationem cum peripherijs, quibus infiftir,
fiue ad centra , fiue ad peripherias confti-
tuti infiftant. Infuper vero & fe&ores,
quippe qui ad centra confiftunt .

SInc duo aquales circuli ABC,DEF, quorum cens
tra G, H; fumanturque ex cjreulisduo quicung;
.. arcus,
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arcus, nempé BC, EF, quibus ad centra quidem infi-
ftant anguli BGC, EHF jad ciscumferentias vero an-

guli BAC,EDF. Dico efle fuxta defin.8.1ib, g. vt.
BC, ad arcum EF,ita angulum BGC, ad angu{um-
EHF,& angalum BAC,ad angulum EDF: & infuper
feGtorem BGC, qui re&@is BG,GC, & arcu BC,cona’
tinetur, ad feGorem EHF, quem comprehendunt rea
&z EH, HF, &arcus EF, Prob, Ductis enim re&is:
BC, EF, [per ¥ _quar.] applicentur 1pfis in circulis
zquales rectz,CK,quidem 1pfi BCjat yero FM,MN,
ipfi EF; ducanturque re@t2 KG, MH,NH; Quontam
jgicur.zquales funcreGz BC, CK, [per 28, ter Jerunt
quoque zquales arcus BC, CK, ac propterea {per 274
ter.] & anguli BGC, CGK, zquales erunt. Eadem
prorfus ratione zquales ecrant, &arcus EF,FM,MN,
& angulit EHF, FHHM, MHN; Quam muluolex,ergo
eftarcus BCK, ipfius arcus BC, tam mulciplex eritan«
galus BGK, feu aggregatum angulorum prope cens
trdm Giiafiftentium arcui BCK, 1pfius angalt BGCj
Et qudm ma'tiplex cft arcus EFM N, ipfius arcus EF,
tim mulciplex cric angulus ELIN, feu agge-gatum
; anguy
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angulorum prope centram H, arcui EFMN,jnfiftens
tinm, angult EHF, liquidem 1n tot angulos zquales
diufi func anguli BGK, EHN, in quet zquales arcus
fec: (unt arcus BCK, EFMN. Quouiam vero fi arcus
BCK, zqualis fueritarcui EFMN, [per 27. ter.] ne-
ceffario angulus BGK, angulo EHN, 2qualis enit:Ac
proinde (i arcus BCK, maior fueric arcu EFMN , ne-
ceflatio angulus BGK, matoreft aagulo EHN; & fi
minor, minor s Proptercaque voa deficient arcus
BCK, & angulus BGK, zquemuluplicia primz mae
gotudinis BC, & teruz BGC, ab LFMN,arcu, & an-
ulo EHN,2quemulriplicibus [ecundg magnitudinis
E, & quartz EHF; vel vna 2 qualia erunt,vel vna ex-
cedent, fi ea (umantur,quz inter {e refpondent, Quas
re[per 6. def. quinti.] quz proportio eft arcus BC,
primz magnitudims yad arcum EF, {ccandam ma-
gmtudinem, ea et anguli BGC, teruz magnicndiais
ad angulum EHF, quartam magoitadinem,
Quoniam vero vt angalus BGC,ad angulum EHEF,
[per 20 ter.]itactt angulus BAC, ad angulum EDF;
cum [per 28. ter 1ill horum Ginedupli , perfpicuam’
elt ita efle quoquc angulum BAC, ad angulum EDF,
wt elt arcus BC, ad arcum EF. Quod totum eifdem
arguments demonftrari potelt , quibus vfi fumusin’
angulis ad centra conflicucs, &¢. '
Conftituantur 1am in fegmentis BC, CK, anguli
BXC, COK, qui{per 17, ter. Jzquales erunt, camin-:
fiitans zqualibus arcubus BAC,.BA K, Quare fimilia:
“ervat fegmenta BXC,COK: atque adeo [per 14.5¢7.]
tnrer {c zqualia, propterea quod funt fuper retas BC,:
Ck ,[zquale: . Add tsigirur trianfgulis B(:’C,' (éGK,:
qua [ per 4. pri.] xqualia queque funt , ficat feClures
BGC, EHF, aquq;les . @:?:obxcm tam multiplex
ert fector BGK fe@oris BGC , guam maleplex eft.
arcus BCK, arcus BC, Piri mogdo oftendemus, fectow:
o rem
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rem EHN, tam multiplicem efle feGoris EHF, quam
- maltiplex elt arcus EFMN, 1plis arcus EF, Quoe
niam vero fi arcus BCK, &qualis fuerit arcui EFMN,
{ector quoque BGK, fectont EHIN, zqualis enc; &
{i maior, maior ; & fi mnor , minor ent. Deficient
propterea vna arcus BCK, & feCtor BGK , zquemul-
tiphicia primz magaitudiois BC, & tertiz BGC, ab
arcu EFMN, & lectore EHN, g£quemultiplicibus fee
candz magnitudinis EF, & quartz EHF; vel vna -
zqualia erunt, vel vnaexcedent , fiea, quz inter (e
re?'pomlenz » fumantur, Quare [per 6. def. quinti.]
quz proportio it arcus BC, primz maigmtudiais ad
arcum EF, (ecundam magoitudinem, ea erit {ectoris
BGC, tertiz magnitudinis ad {eGorem EHF, quar
tam magniwadinem . In zqualibus ergo circulis ane
guli candem habent rattonem cum penifenjs, &c.
Quod erit demonftrandum

CCROLLARIVM 1
Ex iam demoaltratis fit manifeltum , fic efle feGoa
res, vt eft angulusad angulum Nam veraque pro-
portiocadem elt proportioni arcusad arcum , Quare
(per 11. qui.] & wer fe ezdem erunc ,

COROLLARIVM 3

Rurf{us perfpicuum eft, vt et angulusin centroad
quatuor rectos, ita efle arcum lubtenfum illi angulo
ad totam circumfereatiam, Etcontra, ve {unt qua-
tuor recti ad angulumin ceatro, ita efle sotam cirs
cuomferentiam ad arcum illi angulo fubtenfum, Si-
quidem vt eft angulus incentro ad angulum reGum
1o centro, [per 33.fex:] itaelt arcus ilh angulo fub«
tenfus ad quadrantem anigalo reto fubtenfum, Qua-
propter erit, vtangulos in centro ad quadsuplum

a&-
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anguli re®i , nempe ad 4. rectos, ita arcus illi angulo
fubtenfus ad quadruplum quadraatis, nimiram ad
totam circumferentiam, Quod eft primum. Qao-
niam veroeft vt anguius in centro ad 4.reQos, ita
arcus illi angulo {ubtenfus ad totam circumferen«
tiam; erit conuertendo, vt quator recti ad angulum
in centro, ita tota circumferentia ad arcum angulo in
centro fubtenfum . Quod eft fecundum,

Elements Sexts Finis,
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- Elementum Vindecimum. |
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{ » VCLIDES abfolata expofitione fex priornnt
- Elementérum, in quibls lioearum , atque’
{uperficierum paffionespropenit;in fepticoy
oftauo, ac nono Elemento numetorum mas
teriam pertractat pro intelligenti Hinéarum commen,
furabilinm , & incommenfurabilium,'quod totumf
in decimo Elemento fatis laculenter abfoluic, folido=
~ rum materiam aggreditur , hancque Geometriz para
tem peculiari nomine Stefeometriam appellat . (s:ria
verd vniuerfalis folidorum do&rina in vndecimo, 28
ditodecimo Eleménto proponitur ( in alijs enim 'éle-
thentis agit de natura quinque corporum regulatium)
ided placuit tantummodo vadecimurh , atque duc-
decimum Elementuny fex prioribus Gedineeriz Eles
shentisadne@ere ; pro completa liaee 3 fuperficiciy
corperilque, fiue folidi noicla, * 1 o

ST T a DE-

-
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BDEFINITIONES.

~ e

2] 3 . o :
A F be A s I.. . Y

Olidum eftilla quantitas, qua longitudi-
nem;latitudinem, atque profunditatem
habet,
) ' " I ' f

IN hac prime definitione Auor exponiit quid no=
“mine folidi, fiu¢ corparis veniat intclligendym;
nam ficuti in definitionibus -primi Element] dick ,
lineam cffe quantitatem dumtaxat inlongum, fupére
ficiemque inlongum , & latum, commenfurabilem;
ita in hoc libro vadecimo docet, eam magnitudinem,
quz preter longitudinem , ac latitudinem fortita eft
». griam craffisiemjaleitudinem, fiue protunditatemsio=

ﬂdl{lmi atque corptis Mathematicum appellari .
~ Vtautem Tyrones, in quorum gratiam bzc cone,
fiderantur, claram efformeat huins quantitatis ddeam”
mentecancipiant punGum aliqued é locq in locum.
fnoueti, quo In motu fpatium folummodo ia longuny
exten{um defignabit, nempe lincam;8& hoc quia pun=
&um ponitur quacunque magnitudine {poliatum,’
Yleeriusintelligendo ditam lineam in tranfucrfum
mouerf cx tali motu defignabitur quaatitas in lon-
gum, latumque commenfurabilis , hoc efk {uperficies
g)emum concipiendo defcriptam fupetficiem verlus
liquam pactem moueri, {tatim habebimus quantita=
¢¢m trinz dimenGonis capacem ,nempé lolidum,Gue
corpus Mathématicum in longum, latym, atque pro
fundum commenfurabile . S
Hogtotum clarius innotefcet qdnﬁdctando“ pand
e . ]
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®um A, (Tab, 1. Fig.1,) fluere verfus B, quo ia
motu defignabit lineam AB, vnius tantum dimenfios
nis capacem nempe fecundum ionfimdinem ex A,in
B, Pariter confiderando integram ‘lineam AB, adla-
tera taliter moueri, vt eius cxtrema punéta A, & B,
aliasdefignent lineas AD, BC; huinimodi fluxu defi-
gnabit {uperficiem ABCD, capacem commenfura~
tiopisinlongum ab A,in B, &inlatam ab A, in D,
Tandem intelligendo jupesficiem ABCD,its furfum;,
vel deorfum mouerl,  tciusextrema punéis A, B,C,
D, alias defignent lincas AF,BG, CH, DE, tunceric
circumicripta magnitudo capax winz dimenfionis, vie
delicet in longum fecundum lineam AB,in latum fe~’
cundum re&tam AD, &.in profundum fecandum fi-
meam AF : que magnitudo peculiari nomine {ofi~
dum, fine corpus eft sllud, quad in data definitione
fuitab Euclide definitum, . '

- CIL
Solidorum termini fune fuperficies.
Vemadmodum Euclides in primo lib, Elemen,
aflirmauit, lineam finitam d panQ@is terminari,
& fuperficiem a lincis, ita in hoc libro dicit corpus
Mathematicum & {uperficicbus comprehendi -

- 111
Re&a liz_n:aL eft ad planum re&a ; dumangu..
' los efficit re€tos cum omnibus’ lineis in
: pyg»poﬁto plano dudis, illamque cangenw

- tibus , . ‘ .

Sl re@alioca AB, (Tab.1. Fig.,a.)' j&ug inﬁl_fi:
plano CD, taljcr, vt p'il‘n&um &, 6 m‘fublieétq
) 43 pla-
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plano CB), pta&um vero B,in lublimi, Dico linea
re@am BA, efle reGtam,fiuc perpendicularemad play
pum C D, quando faciteagulos rettos cum omnibus
lineis in plano CD, dudlis, & ad pun&tum A, con=
currentibus, vti funt DA, GA, HA, EA, &c.

1v. (
Planum eft ad planum, cumreétz linémin
vno plane du&z, & communi planorum
~ {eétioni perpendiculares,etiam alteri pla.
nore&ta {unt. |

P Ro intelligentia huius defiaitionis cenciplamus-

planum AB, ( Tab.1. Fig.3.) infiltere plano
€D, & lincam EB, ¢flc communem -fe@ionem pla=
norum, Ab hac communi{e&ione in plano AB, due
cantur qnzcnmcit_x’e perpendiculares communi fectio-
nl, nempa GF, IH, Dico quod fi huiufmodi perpene
diculares gommuni {eioni, ctiam perpendiculares
exiftant ad omneslineas in fubie&o plane €D,duas,
& concurrentes ad punGa G, & I; etiam planum AB,
teCtum erit ad planum CD: & € conuerfo fi planum
fit ad aliud :lanum reGum, etiam perpendicularcs
GF, IH,ad alind planum CD, reGz crunt,

V. .
Re& linez ad planum inelinatio eft angulus
acucus faétus d linea fubie@o plano infis
- ftente, & ab alia linea duéta in plano fu.
biecto @ pun&to, in quod cadit perpendi-
cularis 4 vertice ligee infiftentis demiffa
- * adaliud linéee i tisextremum. ‘

Res
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E&talinea AB, (Tab.1. Fig. 4.) infiftse ple~
no CD, cum inclinatione, non autem ad angu»
losre&os; & punctum A, fitin ipfo plano, B, verd in
{ublimi. Sii pun&o B, ad planum CD, demittatur
rpendicularis BE, &4 pun&o E,ad Asadinngatur
Ajaogulus BAE, erit quantitas inclinationis line3
AB, ad planum CD, o :

VI :
Inclinatio planiad planfi eft angulusacutus
factus 4 lineis ad idé pundtii. c6munis pla,
-norum fe&ionis duétis;rectofque angulos
cum communi {cctione conftituentibus,

SVer planum AB, (Tab,1.Fig.g,) infiftatalind
J planam, nempe CD, cum inclinatione 3 at
huiuimodi planorum commaunis fetio fit reGa linea
ED. Affumatur quodcumqpe punGumin reéta ED,
vt F,d quoipfiED, in planq DC, perpendicularis
ducatur FH, & in plano AB, ducatur FG, pariter ad
retosangulos cum ED : hoe flante angulisacutus
GFH, eft quantitas inclinationis plagi CD, ad pla-
num AB, T I S
VIL )

Planum dicitur ad planum fimiliter inclina-
. tum, acalterum ad alterum, cum talium.
- planorum anguli inclinationis, inter fe
 fuerint 2quales.

4.. . . :..!__“ v ! I -r._v |
-Prrallela planz funt illz, que in quamcumq;
partem protrada , nunquam conueniun.

- T 4 e Q“O‘
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Votiefcumque duo plana funt taliter'difpofits,

' vt quaqua verfuin producta nuaquam con-
currant, huinfmodi plana dicenda lunt parallela; vei -
fe habent plana oppoficoram parietum in quadrilaw

- tero cubiculo, quz nunquam infimul poflant cons
currere; ad differentiam teGtorum domus, quz com
infimal concurrant in fummitate domus , ided non
parallela,fed concurrentia plana debent denominari.

3

Solida fimilia funt illa , que 4 planis fimili-
- bus, ac numero gqualibus continentur.

IN hac definitione Auctor proponit folidorum fie
owlitudinem dicendo,cam confiftere in hoc,quod
fcilicet folida fimilia terminentur 4 planis fimilibus,

« % quod cot fint plana in vao, quot in alio.

X : .
- Equalia,fimilaqug folida funt illa,quz fimi-.
libus planis numero , ac magnitudine:
‘&qualibus :contincntur . : ‘

Dhbabends zqualis ;necnen ctiam fimilia foli~.
da tria requirdntur, nempe quod obtincant -
plana numero @qualia , quod finefimilia, & quod fing
a{‘;ualia in capacitste, tam in vno, quamia altcro fo-
0. : .
XL -
Solidus angoluseftille,, qui faltem atribus
planis angulisad idem pun&um conflitu.
£is, non autem in codem plano exiftenti«
- busefformygur, °  Efeni -
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ESfeﬁtia anguli lolidi, fiec rotporei de faciliintellis -
Ao gitur fi concipiamus {altemtees rectas lineas ad
ynum pun&tum concucrentes , nequein codem plar
noexiltentes tres angulos planos eftormare , 4 quibas
angulus folidus contnetur , vt eft angulus lolidus A,
(Tab, 1. Fig.6.) qui continetur d tribus angulis .
planisBAC, BAD,DAC, qui anguli plani efforman=
tur i eibuslineisBA, DA, CA, ad punétum A, cons
currentibus, quarum quzlibet duz , nempe BA , &
AC, fune femper in vno.plano, vti ia fecunda Prop,
-huius lib, demonltribitur, tertia vero DA, exiftitin
alio plano. Quoddi¢tum eftde tribus angulis planis,
angulum folidum conftituentibus, valet etiam de plue
ribus,cum angulus {olidus potlic 2 quam plurimis an«
gulis planis contineri, : -

A XIL ' :
Pyramis eft figura folida , quz continetur &
5lanis,ab vno plano ad voum punctum
uctis . . ,

SI: figura (olide ABCD, (Tab.r, Fig. 7.) qua
conftituatur  plaois ab vno plano ad vnum pun-
Gtom duftis,hoc et 3 planis triangularibus ACD,
ABD, BDC, ductisd plano ACB, ad pun@um D,
hzc vocabitur pyramis, caius bafis et planum ABC,
vertex verd punctum D. Huiufmodi pyramus potefd
efle triangularis, vz in data figura , quadrangulatis,
_ pearagona, &c, .

XIIL
Prifma eft figura folida 3 planis contenta,
quorum duo oppofita funt zqualia , fimie
hia, & parallely aseliqua veyq fuge parale
telogrammy, &
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'Slt figurafolida ABCDEF, (Tab. 1. Hg.8,)

" habeat oppofita plana ABC, DEF, (quzcumque
fint) zqualia, limilia, ac paraliela, reliqua vero plans
ACFD, BCFE, BADE, paraliclogramma, prifma
appellabitur, eritque triangulare, fi- plana oppofita
fint triangula, quadran)%nlh{,e,ﬁ quadraogula , &c,
’ I

Sphara eft figura folida vnica fuperficie
comprehen{a, ad quam ab vno punéto
eorum, quz intra figuram funt pofita ca- -
dentes reétz linez ,omnes inter fe funt

. ¥quales. 4
H Xc eft definitio fphere tradiea 3 Theodofio

A lib. 1. fpharicorum def. 1. quz Euclidianz de-
Roitioni videtur praferenda,cum illa fpharz eflen~
tiam, hzc vero folam canfam exponat, |

' | X V. :
-Centrum {pharz eft illud pun&um, 2quo
. emnes recte linex ad {phare fuperficiem
- duéte funt zquales.
XVi '
Axis fphara eft re@a quacunque linea per
- centrum fphgre ducta,& vtrinque,a fphe-
rz {uperficie terminata , fupra quam ims
mobilem reuoluitur {phera.” . :
o XVIL
Diatherer:fphara eft qualibet refta linea
- percentrum du®a , & vitinque d fphere
" ~fiperficictormimeta. - - ©
; e SV,
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Conus eft illa figura folida contenta circulo,

& conica fuperficie . Conica autem fhper-
ficies defignatur , dum ab aliquo puncto.
immobili extra circulum accepto ad cirs
culicircumferétiam du®a re@®a invtram-
que partem producitur , & manente puns
&o conuertitur circa circuli perifertam
quoufque circuli reuolutionem- abfoluate

v

EVclides in hoc loco coni generationem explicat
affumendo reuolutionem trianguli retangulf
maanente vno latere circa angulom reGum exiltentes
verum quia huiufmodi generatioconi conuenit fow
lummodo conisrectis, non autem f{calenis ; ided plaa
cuit conum voiuer@aliter definire iuxta mentem
Apollonij, qui lib.1. conicorum def. 1. inquit, conie
cam fuperficiem defcribi, fi pofito circulo ,& puncto
immobili excra circulum accepto re@a linea abeo-
dem punio ad circumferentiam fueric adiun&a,hze
linea vtrinque produ&a, 8 manente puncto circa
circuli circumferentiam taliter conuerfa, vt redeat ad
iltum locum & quo moueri cgpit conicam defignabie
fuperficiem , quz vna cum circulo conum conftituit.
. Sitexempli gratia,circulus AB, (Tab.1. Fig.9.)
& pun@&nm D,extra planum ciccali AB,affumptum,
Deimde i punQo D, ad pun@um A, pofitum in cir=
cumfcrentia circali BA,re@a ducatur DA, quz in
vtranque partem producatur ver{us E, & G, Demum
hz¢ linea BG, firmo manente pun&o D, conuertatur
per iptegram circamferentiam circuli A B, quo vigue
denuo ad punum A éc: quo mouer} cgpit reuerta~

sur ydefignabs fupethicicry sonftantem ex dusbus
% sdlignall foperteiems 69 fapess
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fuperficicbus GDH, FDE,ad verticem pofitis,quam
suGoresconicam fuperficiem appellant . Figura ve-
zo {olida contenta fuperficie conica ADB, & circulo
AB, vocatur conus,

1. Vertex coni eft punQum extra citculum acce=
ytum , vt puntum D,

- 2, Bafis coni eft circulus AB,

? Axis coni cftlinea re@tad vertice ad centrum
ba 1sdu@a , vt linea BC.

4. Conusre€&tuselt, qui habet axem ad bafim re-
&uom ; &lcalenus, qui obtinet axem ad bafim faclie
patom.

‘Hoc patetin (Tab.1. Fig.o.) in' qua cum axis
DC, rectusfitad planum. circult AB, conus ABD,
erit reGtus, dum e contra in eadem (Tab.1. Fig. 10.)
113 axis CD, inclinatus eft ad bafim coni , conps

DB, erit Icalenus. —_—

| Cylmdrus eftfigurafolida, quz aequahbus,
ac parallelis circulis ; ac cylmdnm fuper-
ficie inter parallelos circulos interieta
- continetur Cylindrica vero fuperficies.
* habetur dum zqualium , ac parallelorum
circulorum diametri. 2quidiftantes in cir-
t. .culorum planis manentibus centris taliter
reuoluuntur vna cum reéta linea diame-
- trorum terminos ex eadem partem con-
: dungente, vt integram abfoluant revolu.
> tionem :nam fuperficies-illa, qua acira’
- &umlataex eadé parte diametrorum ter-"
. inos coniungente defcnbuur cylmdqc;, :

fuperficics nuncupaturr S )
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PArlter Bec cylindri definitio non et Enclidis , et
Sereni libro primo de fectione cylindri Defin. 2y
nam Euclidis Detin, tantummoda conuenit cyhindr:s,
reis, non autem{calenis ; ac gtopterea reli&ta Def,

Euclidiana placuit Sereni Defhaitiope apponere.

- Vtautem clarius intelligatur cffentia huiuscorpos
ris aflimantur duo circuli zquales,& paralleli (Tab,
t. Fig, 11,) in quibus fint zquidiftantes diametri -
AB, CD, quz ad caldem partesjungantur re®a AC:
falta integra renolutione diametrorum AB, CDicire
? centra E, & E,immobiliz , ita vt linea AC , re=
eatad illam locam, 4 quo moueri cepit , defignabif
fuperficiem, quam’ Geometfa vocant fuperhicicny
¢ylindricam. ' ‘
8. Cylindri bafes fant duo clrenli paralieli , &
gquiles; vecircull AB, CD, - N

g, Axiseftlinea re&a per centra circulorum du<
&a; vt EF, T ‘ ’
"3 Latus cylindrieft reGa linex dismetros coniuri=
gens, & qua in girum delata cylindricam {uperficicm
defcribic; vt linea AC, - '

" ¢ Cylindrus re@us eft ille, qutaxem habet bafibus
re&um, fiue perpeadicalarem,ve axis EF, (Fig. 11.
Cylindrus {calenus eft, qui axeni bafibys joclinatam
tenee, vtaxis EF, (Fig,12,) '

L ‘ XX. ?
Similes coni , & cylindri funt illf, quorumi

g :1;61: , & bafium diametri funt proportios
. males. . .

. Stn't' duo conl ABC, DEF; (Tab. x. Fig. 13.)
qui habeantaxes bafium diametris proportiona=

Bon bog ¢ft cam g axs BG, od gdaacd »g;ni

-
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diameter AC, 2d Diametrum DF ; huinfmedi cond
erant inter fe Amiles » hoc autem totum valet etiam
de cylindris cam re&is , Quam feaicois, .

Parallelepipedum eft figura folida contenta,
fex figuris quadrilateris, quarum oppofitg
{unt Pﬂfallclx. : o o .i

QVoticfcu nque enim habemius folidam fignrats

fex planis, qu fint figbre’ quadrilacer, coms
frehienfam, atque diéia oppofita plana fint pasaliclay
tale, folidum erit parallelepipedum ; vtield-folidim

ACHF, (Tab,1. Fig. 1.) contentum Tex planig

quadrilateris AC, ,F,,’A%, BH; AG, DH, qux’

plana cuni oppofitis plaiis funt parallela , ain ‘pla
num AG, eft parallelum plano HF; BH,ipfi AE,&«.

Quo ftante hzc figura folida dicenda erit parallelepis

pedum, hoc eft planis parallelis comprehenfum. -
Vatiaotur. autem parallelepipeda iuxta variatio-

nem parallelogrammorum,, ram fi omnia plana fint

?uadrata, dicetur Cubas; fi exiftant fe&angula abe

ongata , dicendum jerit parallelepipedum oblangaw

tum ; demum fi plana exiltant rhombi, vel rhoinibois
des,parallclepipedi rhombojdale erit auncupandum,

- CUXXIN
Solida figura in folida figura inferibi dicitur,
quando omnes anguli figurz circumferi-
~ ptetangunt angulos, vel latera, vel plag%
- tlliusfiguree, cutinferibunetr, < 7Y o
R AR SR SIS LTI B4

“
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Solida vero ngra fqhdae Jure c:rcum{cm
bi dicitur, quando anguli , vel latera, ycl
plana figurz circumfcriptz tangunt om-

-~ nesangulos xlhu.s ﬁgumz,cxrca. quam dc,

fcribuur. =

Y- R PO

5 muzmrzo}zm ,Q__VINQ'E

~"':'j'- - Corparum ngulmum. | - »
g Vbuscﬂﬁ ﬂfohh fubfcx dnm apuq
C libus con%:am $Go qua

2" Teteaedrum eft figuen {olidafub quawor tmngw-

i “liszqualibus, 8 zquilateris contenta, ~

L ‘Q&tdedrum elt illa figura folida ab oito tmnguh!
zqualibus, & squilateriscontenta.

4 Dedecaedrunteit folﬂu figara. [ubdnodecmvcm

- tagonisdiqualibus , & epiangulis concenta, - .

§. lcolacdrum ek folida higuratub viginti tmnallu
equalibus, & :quungulu contenta.

Hzc dicuatur corpota rcgulma s quxa omnia g!nnl.
d quibus comprehenduntur § ftncequalia, zquilas
y ‘tera , & xquiangula s 4 nguaullis etiam vogantpe
(.. COrpora Platonica exeo, quod” P ato in 3‘””
?uinquc illa muddi corpara; quz i Phi
implicia exiftimantur , vti foar Celom, Acry
_ Xgnis, Aqua, & Terra, huiufmodi quinque corpo=
* eibus alimilauétit,, Circatalis corpossy
Whhb-w&&qtmw, s ng-
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. PROPOS. i. THEOR. 1.
Vnius redta linex pars quedam neqale effé
- infubiecto platio, dlia vero in fublimi.

: . : -

> It fabic@um plaoam: DE, (Tab. 1.. Fig.14.) in
quo ducatur reéta AC, indehnicé prp;ga&,;?ico
partem huius linez non poffe £fle in plano DE , aliam

veroin {ublimi, hoc et inalio plano. =,
Dewontt. $ihoc poteft contingere fit, re.ﬁa_g,
quz partem- A in plano DE,. partem vEro
CB, 1n {ublimi , hoc eft extra planum DE. Cum

enim reGta AC;ficin plano DE,porerit in eodem
poin reGtum adiung alia reQa linea , quz tota fitin
.DE,{alitsroperanda .. & puncto C, i plyne
E, [per 11.pri.Jducatur CG, perpendicularis xpﬁ
AC; & pariter in codem plana DE, ipli CG, perpen-
dicularis ducatur CF, Dico CF, indireGum efleipfi
AL, funt enim io ecodem plano DE, vt fupponimus,
& infuper quia duo angult GCA, GCF, funt re&i, &
eonfequenter duobus rectis zqualessergo [pexiq.pri.]
ACEF, etit vna linea re&atots in plano DE, coniti-
tuta, Quaftante duzredtz lineg ACB, ACF,ha-
bebunt idem {egmentum AC, commune , quod eft
m’lﬁbilc [per 10, axiom.] Quod erat demonftrane

-~ " .PROPOS..2. THEOR. 2. .
Duix recte linez fefe mutuo fecantes funt in

2. YRo.plano. Atquc triangulum omne’in

.- voocft plano.: . P
4 (3 mwtuo iecent in £, fumpeifgue dmbm;hn-

Ry 18

1
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&is quomodoecumgie in rectis EB, ED, vti funt G,
& F,conne@atur re@a FG . Dico duas rettasAB,
CD, fele inter{ecantes exiftere in eodem plano, ac
totum triangulumEGF pariter in vno plano reperiri.

Demoaltr. In lateribus trianguli EI?G, vtcumqus
tria notentur pun&ta H,I,K,quz coniunganturre&is
“HI, IK, KH. Si eoim pofititriangali EFG,pars vaa,
vt EHIG, poflct effe in vno pli no, altera vero HIF,
in aliojetiam rectarug@ EF, FG, partes EH, Gl,eruat
in vno plano, aliz vero partes HF, IF, eruatin alio;
fed hoc [per 1 buius] eit impoflibile ergo totum
" eriangulum EFG, ertt i voo Plano, Pari argomen-
to demonftrabitur, quafcunque alias partes cinfldem
trianguli, & aliorum triangulorum in vao , codems=
que exiltere plano , o
© Quo ad alteram vero partem quis duzre@®z EF,
EG,{unt 1n plano trianguli FEG, & totum triafgie
lum,cx vifis,elt 1n vno plano; inde fequitur retas EF,
EG, eflein vno plano : quia vero rectarum AB,CD,
[pev1.baius.] nequennt partes aliquz effe in vno pla-
nosaliz vero in {ublimi, 1ade {equicur lincas AB,CD.
eflein plano lincaram ED, EB; led demonftratum
eft lineas ED, EB, eflein vno plano ; ergo ctiam li=
nezx AB, CD, fefe fecantesin E, eruntin vno plano.
Quod erat demonftrandum . :

PROPOS. 3. THEOR. 3.
Quando duo plana fc mutuo fecant, coms=
“munis eorum fectio eft linea recta .

Int duo plina AB, CD, (Tab.1.Fig.16.) quzha.
beant communem fe@ionem lineam EF. Dico
EF, cfledincamre@am .
Demontt, Si linea EF,non concedatur lifdea se&a,
‘ A apude



386. EVCLIDIGg
d’puncto F, ad E, in plabo AB, ducatur re&ta EGF,,
& m planoCD, re@a EHF: quare duz reétz EGF,
EHEF, cum cofdem habeant terminos E, & F, {patium
includent ; quod eft impofibile [ per 14, axiom. ] er-
go compmunts lectio EF, eric linea recta , Quod erat
demonltrandum..

PROPOS. 4. THEOR. 4.
Sirecta linea duabus re¢t lineis fefe fecan-
tibusin communife&ione ad rectos an-
" gulos infiftat, etiam plano per ipfas lincas
+ ducto ad rectos angulos infiftet.

Onanius lineam AB, (Tab.1. Fig.17.) perpendi.
culariter infiltere duabus rectis line,s CD, EF, fe
musuo fecangibus in. B. Dico ipfam rettam AB,
etiam perpendicalariter infiftere plano CEDF,ducto
per lineas CD, EF.Cum huiulmod: linez reGte fe 10-
terfecent in B; [per 2. wndecim.] eruat in eodem
plano ., Inlinea 'TD,vurinque a puacto B,[per 3.pri.]
accipiantur @quales portiones BG, BH; pariter in re~
(ta EF, duz aliz aflumantur zquales linez BI, BK,
ducancurque re@z IH, GK. Viteriusin eodem pla-
no CD, per punctum B, reta ducatur ML, fecans
retas GK, IH, in pun&is L, & M. Demum d pun-
¢to A, in fublimi conftituto ad omnia pun&a G,L,K,
H, M, I, poffitain plano CD, re&x ducanwr AG,
AL, AK, AH, AM, Al :
Demonit, Quoniam duo triangula BGK, BHI,
pet conftru@ionem habent duo latera GB,BK,zqua-
lia duobus lateribus HB, BI. alterum afseri,cam KB,
fa&om fic equale ipfi BI, & CB, 1pfi BH; infuper, &
angulus GBK, [per 15.primi] zqualis angylo HBI;
cruat, [per 4.primi] non foluw balks GK, ,a]e:]gu;-
L. Y

|
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les, veroin etizm anguli BKG, BIH, zquales, cumr-
tplis zqualiatatera GB, BD, {ubtendantur, - ;
Pariter 1n duobustriangohs BKL, BIM, due angue
liKBL, IBM, [per 15.primi] lunt zquales ; anguli
dutem LKB, BIK/I,, {upenius funt demounftrati 2quae-

s; & vierius latus KB, faCtum fuic zquale laceri

I ; ergo [per 26 primi)reliqua latera BL, LK, erunt’
reliquisjaceribus BM, MU, zqualia, ’

" Item in duobus ttiangulis ABG, ABH, per con-
ftructionem duo latera AB,.BGj facta fyat xqualia
duobus lateribus, AB, BH, cum dutem, & anguha
dictis lateribus contentt fint #quales, cum ambo {ope
ponantur recti; erunt [per 4. primi] bafes AG, AH,,
&quales ; quoquomodo ctiam- demonitrabitur alias
bales AK, Al, zqualesefle, D K

Rurfus in duobustriangulis HAI, GAK, duo la~"
tera Al,IH, demonfirata {unt 2quaha lateribus AK,
KG; & bahis AH,xqualis bafi AG: [per 8.primi)eric
angulus AlH, zqualisamgulo AKG. -~ =

Denuo cum dio triogula AKL, AIM, habeant
duo latera AK, kL, zqualia duobus literibus, ALIM;
péc non etiam angulos. AKL, AIM, ab gquahbus re=
&islineis contentos zquales habeant,ex demonfiratiss:
fequitur [per 4 primibafes AL, AM, efle 2quales,

. Tandem cum duo triangula ABL. ABM, habeant
latus AB, commune, & latera BL, BM, zjualia, ba~
fimque AL, bati. AM, zqualem ex demonftratis:
erunt [per 8.primijanguli ABL, ABM, ab zqualibus
lateribus contenti zquales: cum autem hutufmodi
anguli fint deinceps pofiti, [per 10, def, lib, primi]
crunt ambo rei: quare linea re€ta AB, eflicitangu-.
losreGtos cum recta LM, ducta in plane CDy& con=
currentecum AB,in B. Eodem argumento demone
firabiur teGam AB,angulosre&Goscthcerecum qua,
‘sumque alia linga ducta vinicodc_m plano CL, & conw

e a cug-

-~
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curreate ad pun&um B, quace. [per 3 defbuins) lia
nea AB, reCtaerit ad plaoum CD, ductum per lineas
CD, EF . Quod erat demonfirandum .

PROPOS. 5. THEOR. 5.
Si re@ta linea tribus reis, lineis fefe mutuo
tangentibus in communi fe&tione adre-
¢tosangulos infiftat : ille tres reGte linex
invnoerunt plano. ‘

Itdatare@alinea AB(Tab.2 Fig.x.)qnc ad pun~ .
&tam B, communem [eGionem trium reGarum
BC, BD, BE, ad reGtosangulos infiftat illistribus re-
@is lineis . Dico tresillas lineas BC, BD, BE exiltere
iavno platio, :
Demoaft, Qualibet duz re@z linez {c mutuo fe
cantes [per 2.vndecimi] funtia vno plano : ergo dua
re@z BC, BD, crunt in vno plano , nempe in plano
CF; (i poltea non credatur,re@i BE, reperiri in co-
dem plano CF, faltem inalie plano eric {tatucnda,.
Quoniam enim duz reGtz BA, BE, (e (ccantes in B,
Cper 2. buins] funt in vno plano, [cilicet in plano
'AG, Quia veroduo plana AG, FC, fibi mutuo oc-
curcunc in B,fi producantur fc interfecabunt efticien
do communem fe&tionem BG, re@am lincam. [per3.
wndec.] Hoc (tamee quia linea ABy fupponitur per-
pendicularis duabus lineis BC, BD, (per 4, vndec.]
crit ctiam re@a ad planum FC, duGum per lineas
BC, BD; fed communis fe&io BG, et in plano FC;
etgo AB, ad re@os angulos eritipfi BG. [per 3. def.
buius 1ib.] Verum {upponitur AB, ad rectosangulos
infitere duabusre@is BE,BG, ineodem plano AG,
exiltentibus; quare duo anguli ABE, ABG, vtpote
recli,crunc inter fe gquales; fed angulus ABE, ik
) - pas
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fars anguli ABG: ergo pars adzquabit faum totum:
quod eft contra 9, axiom; quamobrem retta BE,
nequit effe extra planum FC, ficque tres linez BC,
BD, BE, crunt in codem plano . Quod demonftran-
dumerat, ‘

PROPOS. 6. THEOR. 6.
Duz ree linex ad reftos angulos eidem
planoinfiftentes , funt inter fe parallele.

Sl’nt duz re@zlinez AB, CD (Tab.2. Fig,2.) que
{ecundum 3. def, huius libri}plano EF,rectz fint;
Dico tales lincas effe inter {e parallelas. A punto B,
ad D, re@a ducatar BD, quz tota erit in plano EF,
cum pun@a B, & D, in tali plano reperiantur . Infu-
per iniploplano EF, i puncto Dy{per 11.primi]) du-
catur DG, perpendicularisad BD, & zqualisiphi BA.

-Et demum adinngantur reGz BG, GA, AD.

Demonftr.Quoniam dug re&z AB, CD,fuppo-
suntur perpendiculares plano EF, [per 3, def. huius
lib.] eruntanguli ABD, CDB, re&i. Rurfus cum
duotriangula ABD, GBD, habeant dvo latera AB,
BD, 2qualia duobus lateribus GD, DB, per coaftru=

&ionem; & anguli ABD, GDB, zquales, cum fing
reliper 4. primi] erie bafis AD, bafi BG, zqualis,
Pariteriquia AB, BG; in triangulo ABG, zqualia
funt duobus lateribus GD, DA, trianguli GDA ,&
Bafis AGjelt communis; [per 8. primsi] anguli . ABG,
ADG;jzquales crunt; fed angulps ABG, [per 3. defs
buins] fupponitur reGus: ergo & angulus GDA,,
reGus erit. Cum autem [per eand, 3. def.] angulus
GDC, fiere@us , linea GD, perpendicuians erit trie
bus lineis DB, DA, DC, concurrentibus in D: qua=

s¢ [per 5.bwins.) twes rcgz DB, DA, DC, erunt in

. v 3 yoo
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vno plano sled{per 2. vadecim,] AB, eft in illo plae
‘10, in quo {fant DB, DA : ergo in illoplano, in quo-
elt CD, eriteciam AB. Quia vero anguli interni , 8
ad ca{dem partes ABD, CDB, demonitrati fint recti;
[per 28, primi)duz reGx AB,CD, crunt paralicle,
Quod erat demonftrandum, ,

. . PROPOS. 7. THEOR. 7.

Sim duabus re&is lineis parallelis punéta
accipiantur ; linea rea coniungens illa
puncta in eodem cum parallelis planore-
peritur. : |

Int parallelz linezz AB, CD, (Tab. 2. Fig.3.) in
quibus vtcunqae duo aflumantur punta E [&
F, quz coniungantar per rectam EF, Dico reGtam
EF, reperiri inillo plano, in quo funt parallelz AB,
CD; quz ex cflentia parallelarum debent femper efic
nvao plano, : :
- Demonitr, SireGa EF, non admittatur in plano
pataliclorum AB, CD, erit faltem inalio plano con-
cedendss lllud autem planum, inquo ponimus re=
‘Gtam conneCtentem pun&a E, & F, raliter produca=
tur vt fecet planum parallelarumin punctis E, & F,
faciatque communem fe&@iopem EGF, qua {per
3. huius] erit lineare@ta - Quo ftante duz reéiz li-
ez EF, & EGF, cum obtineant cofdem terminos E,
& F, claudent fpatiugg : quod e(timpoffibile [per 144
gxiom.]ergo recta EF, pequit efle extra planum pa-
tallelarum AB, CD, Quod erat demonftrandum . -

.

PRO-
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PROPOS. 8. THEOR. 8.
Datis duabus rectis lineis parallelis,quarum
vna re@a fitad vnum planum ; etiam alte-
raadidem planumre&aerit.

VzreGzlinee AB,CD, (Tab.2. Fig,2.) fint pa-
rallelz, & AB, re&@a fit ad planum EF . Dico
etiam CD, cidem plang EF, reGtamefle . Ex punéto
B,ad D, re&a ducatur BD, quz erit inplano EF,
Deinde a puncto D, recta ducatur DG,in plano EF,
perpendicularis ad BD, & zqual's ipi AB. Tandem
ducantur GB,GA, AB. ‘
* Demonlt. Quia AB, ponitur re&a plano EF, [per
3edef.buins? esrit angulus ABD, reQus sfunt. autem
Lper 2.9.primi]duo anguli CDB, ABD, duobus reftis
zquales » ergo -angulus CDB, etiam iple rectus erit,
Rurflus quia duo htera GD, DB, trianguli GDB,
zqualia funt duocbus lateribus AB, BD, trianguli
ABD; & anguli GDB, ABD, zquales , vtpote rechi
Lper 4.primi] bafes Bés, AD, zquales erunt. Pariter
cum duo latera GD,DA, trianguli GDA,ex demogp-
ftratis ®qualia fint lateribus GB,BA, trianguli GBA,
& bafis AG, communis; [per 8. primi] erunt anguli
GBA, GDA, zquales ; eft autem angulus GBA, re~
CGos [per 3.def.buins] ergo, & angulus GDA, reftus
erit, Quare ht maoifeltum lineam GD,perpendicu-
Jarem efle quabus lineis DB, DA, fefe mutuo fecan-
tibusin D: vnde [per 4.buius] cadem reta GD;reéa
erit ad planum ductum per lineas DB,DA; fed in pla~
no rectarum DB, DA, [per 1. buins] eft ctiam AB;
& in plano ipfius AB, [per def. parallelarum] reperi-
tur CD:ergo 1n plano reGarum DB, DA, erit etiam
redta CD. Quapropter GD, [per 3. def. buius] etiam
I V 4 ,pﬁ
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ipfi CD, perpendicularis erit » fi ergo CD, reQa’eft
ad duas DB, DG, concurrentss in D, eadem CD,
[per 4.vudec.Jetiam ad planum EF,du@um per illas,
reQa erit, Quod erat demonftrandum,

PROPOS. 9. THEOR. 9.
Siduxre@e linex eidem lineg parallele fint,
* quamuis non in eodem plano cum illa res

_periantur ;adhuc tamen inter fe erunt pa-
rallele. ’ :

Int duz re&z linez AB, CD, (Tab,2. Figi4.)
qu fint parallcle ipfi EF, neque in eodem exi-
ftant plano, hocelt EF, noa fitin plano, in quo (unt
AB, & CD. Dico retas AB, CD, inter {e quoque
arallelas exiftere . Aflumawr quodcunque panctum
nre&a EF, videlicet punctum G,a quo [per 12.pi.]
ad rectas A B,CD,ducancur!perpendiculares GH,GI,
_ Demonftr. Quoniam enim AB, EF, fupponuntur
parallclz, atque GH, faGta eft perpendicularis ipfi
AB, [per 29.pri.[ etit angulus EGH, reCtus ; vti parie
ter angulus EGI, re@us erit. GQuia vero EGy per-
pendicularis eft ad duas lineas GH, GI, concurrentes
ad G,[per 4. vndec.] erit etiam perpendicularis ad
plasum du@um per lineas GH, GI.. Verum cum CI,
fupponatur parallelaipfi EG; (per 8, bxius?] etiam
ipfa re@a erit ad planum ductam per lineas GI,GH.
Eodem argumento demonftrabitur re@am AH, per-
dicularem effe cidem plano per GH, Gl, duGo:-
a ;gci':ur cum AH, CI, re@z fint ad idem planum per
GH, GI, dutum , [per 6, hivins) crunt paralicia,
Quod erat oftcadendum

PRO=
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PROPOS. 10. THEOR. 10. "

Duzx re&z linez ad punctum concurrentes,

. &alijs duabus rectis nonineodem plano
exiftentibus parallele; angulos cum illis
xquales comprehendunt .

VzreQz linez AB, AC, (Tab.1. Fig.8.) cons
curgentes ad A, efformando aogulum BAC,pa«
rallelz fint duabus retis lineis ED, FD, concurrene
tibus ad pun@um D, efliciendo angulum EDF, nce
que in codem plano cum prioribas exiftentes. Dico
angulos BAC, EDF, ab illis lincis comprehenfos
zqualesefle, Accipiamus AB ,zqualem ipfi DE, &
g%. li‘Pﬁ DF, ducanturque re&z BC, EF, AD,BE,
 Demonit. Quoniam enim AB, DE, ponuntur
@quales, ac parallelz, [per 33.pri.) coninngentes BE,
AD, etiamiplz crunt zquales ,& parallele. Confia
mili modo demonitrabicur AD, CF, quoque parals
lelas efle, & zquales, Igitar cum BE,%F, parallela
fine iphi AD,Efergbm:] etiam inter e parailelz
eruat, & zquales: quare [per 33.primi} BC, EF con-
iungentes erunt zquales , & parallelz . Quo ftante
duolatera BA, AC, trianguli BAC, nalia erunt
duobus lateribus ED, DF, trianguli EDF, & balis
BC, demontftrata eft zqualis bali EF: ergo { per8.
primi) anguli BAC,EDF, ab ipfis lateribus contenth
#quales eruge . Quod erat demonftrandum.

FRQ:
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PROPOS. 11. PROBL. 1.

Dato quouis puné@o in {ublimi, ab illo ad
fubie@um planum re&am lineam perpen-
dicularem ducere.

glt datum pun&Gum A, (Tab.2. Fig.5.)in fublimi,
1) BC,vero planum fubie@um : i pun&o A, due
cenda eft linea perpendicularis ad planum BC. In
iplo plano BC, vecunque ducatur recta DE, ad quam
ex puncto A, fublimi pofito [per 12.primijdemit-
tator perpendicularis AF; rurfusa punéto F, [per 11.
primiin plano BC, ducatur FH, ipfi DE, perpendi~
cularis : denuoex A, ad rectam FH,{per. 12, primi}
perpendicularis demittatar AI. Dico Al perpendi=
cularem efle plano BC, Per punétum I,in plano BC,
. [per 31. primiJducatur KL, parallela ipfi DE. :
Demonit Cum enim retta DF, perpendicularis
fit duzbus lineis FA, FH, ex conftructione , ctiam
Lper 4. vndec.JreCtaent ad planum per FA, Ft, du-
&tum; vonde etiam KL[per 8.vndec.Jreta erit ad idem
planam per FA, FH, du@um. Quia vero [per 2. ba=
tus.] Al elt in plano reGarum FA, FH , tangitque
reGtam KL, in I, erst [per def.3.buius] angulus AlK,
reCtus, & ideo Al ad reGos angulos erit duabus lineis
KI, IF, quare eadem Al, [per 4.buius] petpendicula=
riserit plano BC, per lineas 1K, IF, ducto, Quod
erat faciendum, - . _

AL FRO-
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PROPOS. 12. PROBL, 3.
Dato pun&to in aliquo plano, ab codem
puncto eidem plano ad angulos rectos
lineam rectam excitare . '

N plano BC, (Tab.2. Fig.6.) vtcumque- fit acce-
ptum pun@um A,dquo ducenda fit perpendicue
lasiseidem plano BC . Exdato pun&o D,in fubli=
mi [per 11. buius] ad planum BC, perpendicularis
. demsttatur DE ,qua vercadet in A, vel extra;fi cadit
in A, faGum eft, quod erat faciendum ; fi vero cadat
extra,vtin E, ab E, ad A, reQaducatur EA : deinde
dpunclo A, [per 31. primi,] ducatur AF, parallela
ipti ED. Dico AF, perpendicularem efle planoBC,
Demonft. Cum enim AF, DE, fa&z fint paralle-
12; necnon etiam DE, faGa fit re&a ad planum BC;
[per 8.buius]erit etiam AF, cidem plano reta : ergo
a dato puncio A, ad planum BC, dua eft perpendi=
cularis AF. Quod faciendum eraty .

| PROPOS. 13. THEOR. 1I1.
Ab vno pun&to accepto in aliquo plano duze

recte linex ad eafdem partes eidem plano

perpendiculares non poflunt excitari.

N plano AB, (Tab.2, Fig.7.) fit acceptum quod-
cumque punctum,nempe C. Dico quod & pun-
6o C,ad eafdem partes non poffunt duci due perpen-
diculares cidem plano AB.
Demonlfr. Si poflnat duci huinfmodi binz per=
pendiculares, hz fint CD, & CE. Cam igitur per

conftrutiopem CD,CE, ¢jdgm plang AB, rcé[t; fint
- . en
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{per 6. bainus) erunt inter fe parallelz : quod eftim<
poflibile, qmaconcurrunt ad punum C. Ergo ab
vno pun&oin plano accepto sd eafdom partes ne.
queunt duci doz rez eidem plano perpendiculares,
Quod erat demonftrandom,

PROPOS. 14. THEOR. 1a.

112 plana, ad qux eadem re&a lineaeft per-
pendicularis, inter fe funt parallela.

RE&a’linu AB,(Tab.2, Fig.8.) perpendicularis
fitad plana CD, EF, Dico talia plana efle ad
inuicem parallela, fine zquidiftantia.,

Demonft. Si non funt parallela plana €D, EF,
produta poterunt verfus aliquam partem concurreres
concurrant igitur di®a plana produ&a adeartesC,
& E, faciantque communem fe@ionem GH, quz
communisfcgio [per 3. wndec.) erit lincare@a. In
hac communi plinorum fe@ione fumpto quolibet
punéto nempe I, in planis GCD, GEF, concurren-
tibusre&z ducantur Al, BI, efformando triangulum
AIB. Cum autem linea AB,re&a ponatur ad plana
GCD,GEF,[per 3. def.buius]in triangulo AIB,erune
duo anguli BAI, ABG, rei; & confequenter duo-
busrectis zquales, quod eft contra 17.primisergo dus
plana DC, FE, non poteruat concureete , ac proinde
erunt parallela. Quod erat demonftrandum, .

FRO~
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PROPOS. 15. THEOR. 13.

Si dug re@z linez ad pun&um Concurrentes
ad duasalias lineas , non in eodem plano
ad vnum pun&um pariter concurrentes
parallele fint; etiam plana per illas lineas
duéa erunt parallela. '

Onantur daz linez BA, CA, (Tab.s. Fig. 9.)
concutrentes ad pun&um A, quz parallelz fing

" duabuslincis DE, DF, in alio plano concurrentibus

ad punGum D. Dico duo plana BC, EF, per huiufs
modi lineas du®a effe paraliela, A puoto A, [per
11.buins] ad planum per liseas DE, DF, du@um de=
mittatur perpendiculatis AG: poftmodum vero in
eodem plano EF, 4 pun&to G, [perf 1.primi]} ducatug
GH, parallelaipfi DE, & GI, parallela ipfi DF,
Demoanit. Quoniam enim re@z AB,GH, ponun=
tur parallelzipfi DE; [per g, buius] cruat &1nter {e
parallelz:vnde [per 29.pri.Jduo anguli BAG,HGA,
erunt duobus rectiszquales, fed agulus HG A elt res
&us, quia AG, faaeltre@a ad planum EF: ergd
etiam angulus BAG, rectus erit . Eodem modo facile ,
erit probate &angulum CAG, reGtumefle. Quare
cum re&a AG, perpendicularis fit duabus Lneis AB,
AC,{per 4.vndec.] etiam ad planum BC,per illas du=
&unlx re@a égt ¢ fecimus antﬂ: eand:lm AG, re@am
ad planum EF: ergo [per 14.buins] hzc plana BC,
EF‘: parallelacrunt . Quod erat demonftrandum.

SCHOLIV M.
Dato plano, & pun@o extra planum per tale punsd
&um ducere planum daco plano pasaliclum, S
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Sk datum planum BF, (Tab.:.Fig.1,) & punGum
C, extra planom . Oporeet puattum @, du-
cere planum parallelum plano BF. In plano BF,.du~
cantur duz re@z ad ynum pun&tum concurrentes,
fintque GB,A B, concurrentesad pun&um B. Deinde
i puncto Byad C, ducatur BC, - Infuperin plangre-
&arum GB, BC, ex puncto C, [per 31, pri.] ducytur
CH, parallelaipfi BG: vti pariter ex pun&o C, in
lano reGarum A B, BC,retta fignetur CD, paralle-
ipfi BA. Quo facto fi per rectas CH,CD, concur-
reates ad €, planum CE, fueritductum. Dico tale
planum plano BF, ele parallelum . :
Demoftr. Cam enim GB, AB, f{e tangentes in B,
parallelz fint duabus HC, DC, concurrentibusin C;
tper 15. buius] erunt plana BF, CE, parallela, Quod
erat faciendum, : .

PROPOS. 16. THEOR: 14.

Siduo plana parallelaab aliofecentur pla:

no , communes planorum fe@iones erung
parallele.

SInt duo plana parallcis AB, CD,(Tab.2, Fig.10.)
quz f{ecentur plano EF,communelque planorum
fe@iones fint re@z EH, GF. Dico has communes
feGiones efle lineas parallelas, - _ )
Demoanitr.  Si huiu{modi communes feGiones
non {unt parallele verfus vnam partem poterunt
concurrere , quia ambz funt in plano fecante EFg
concurrant igitur in I, produ&a ad parves E, & Gy
Quua [per 1, vadec Jre@a HE, totaeft in plano BA,
& tecta FG, tqud tn plano:DC, inde. fequitur , quod:
Quemadmodum reCtie HE,FG, concurruat in lienam
plana BA, DC, debeant concurrere inly quod implis
N i cat
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cat , cum fupponantur parallela: i ergo plana nes
queunt. concurrere , nec communes fectiones hoc
pritare poterunt, atque idco erunc parallelz. Quod
crat demonltrandum . ' “

PROPOS. 17. THEOR. 15.

Hlere@e linez, que 3 parallelis planisfe-
cantur, in partes proportionales fecan-
tur. '

o

Int rectzlinez AB,CD, (Tab.2. Fig.11)) quos
moducunque difpofitz, quz fecentur planis pa~
rallelis, EF, GH, Ik, in punths L,M,N,O0,P,Q. Di=
co fegmenta linecarum inter plana parallela interce~
pracfle proportionalia hoc eft ve LM, ad MN; ica
OP,ad PQ A pun@isl, & N,ad pun&a O, &Q,
in planis LO, NQ. re&2 ducantur LO, NQ; vu
pariter ab L, ad Q, rectaducatar LQ,, occurrentes
plano GH, n R; & 4 pun@o R, ad pun&a M, & P,
i plano GH, retz ducantur RM, RP, -

Demonft, Tnangulum LNQ, [per 2.huius] efic
in vno plano , quod pariter de triangulo LOQ, di-
cendum venit . Quia vero g:rah'cla plana GH , IK,
fecantur plano trianguli LNQ, & trianguli LOQ,
Lper 16, buius) non folum communes [eétiones MR,
NQ, vétum etiam PR, OL, eranr parallelz. Quo
ftante {per 2 fexsi] in triangulo LNQ,ita (fabit LM,
ad MN, vti LR,ad RQ; at obeandem rationem in
triangulo LQO, ia LR, ad RQ, vti OP,ad PQ;
Quare [der 11.quinti]erit, vt LM,ad MN,1taOP,ad
PQ. Quod crat demonittandym, PRO
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PROPOS. 18. THEOR. 16.
Si linea re@a alicui plano ad recos angulos
infiftat, etiam omnia plana per illam duta
cidem plano ad retos angulos erunt.

E&alinea AB,(Tab.2. Fig12.) plano CD,ad
rectos augulos infiftat. Dico omnia plana per
eandem AB, ducta ad planum CD, re@a cfle, Per
AB, vtcumque ducatur planum EF, quod cum plano
CD;faciat communem feGionem re@am FG, Dein-
de accepto quouis punctoin recta FG, nempe H, &
quo in plano EF[per 31, primi}¥Qucatur HI, paralies
laipfi BA.

Demonftr, Quoniam AB, IH,factz fuat parallcle,
atquie AB,recta ponitur ad planum CD;[per8.»ndec.]
etiam IH, ad idem planum recta erit : Quare IH,[per
def 3.bnius] perpendicularis erit communi fectioni

. Pari ratione demonitrabitur omnes lineasductas

in plano FE, & parallelasipfi AB, communi fectioni

. FG, exiltece perpendiculares: quace [per def.4.buins)

planuin FE, (1dem valet de omnibas alijs planis per

AB, ductis ) reccumeerit ad planum CD, Quod erae
demonftrandum, . '

~

PROPOS. 19. THEOR. 17.
Si duo plana, fe ad inuicem fecantia ad alind
~ planum re&a fint ; ctiam communis illor
fecio eidem plano ad rectos angulos erit.

' SInt duo plana AB,CD, (Tib,2.Fig.13.) quaeba-
beant communem fectionem EF.atque dicta pla-
na recta fint ad plasum GH, Dico corum c?mgmem

. ({4 $1¢ o
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{eci:_iloncm,EF, pariter efferectam ad idem p?anmn
GH. ' . .

.Demonftr, Velenim communis {ectio EF, pers
pendicalaris eft ad vtramque communem leCtionem
planorum AB, CD, cuni plano GH, hoc ‘eft ad BF,
& DF; vel ad vaam tantum ; vel ad nenctam . Si1 EF,
ftacuatur perpendicularis tam ad FB, quam ad FD;
inde fequitar [per 4.buius.] 1pfam . EF, exiltere pera
pendicularem plano GH, per B, FD, du&o : quod
¢lt primum . Si vero {tatuatur EB, folummoado per-
pendicularis ipfi FB, vel FD, vt exempli’ gratia, ipft’
FB; in hoc calu, quia planum AB, retum ponitur .
ad planum GH, & EF, pouiturreGa ad FB,come
munem planoram feGionem [per 4. def. buius] erit
EF, retta ad pianum GH. Demum fi dicatur EF, ad
EB, neque ad FD, perpeadicularem efle ; in_hoc cafa
tam ex pun&o F,in plano AB,ducarur FI, perpendie
cularis ipfi FB, quz elt communis {e&io planorum.
AR, GH;lguam ex codem puntta F, inplano CD,
ducatur FK, perpendicularis commupi {ectioni kD,
Hoc (tante quoniam planum AB, reCtum ponitur ad
planum GH, erit linea IF, perpendicularis ad planum
GH, [per 4. def, huius]cum’ fic per conitructionem

" perpendicularis communi feGioni planorum AB,
GH. Ob eandem caulamerit FK, cidem plano GH, -
perpendicularis: quare ab eodem puncto F, ad pla«
num GH, duz cllent excitaiz perpendiculates , quod
cit contra propol.s3. huius libn ; erge in quocungue
calu EF, re&ta eric ad planwm GH. Quod crat de-

moaftrandam ,

oo x0T RO
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PROPOS. 20. THEOR. 18.
Si folidus angulus @ tribus angulis planis
contineatur ; ex his duo quomodocunque
~ affumpti,reliquo funt maiores.

. 3 '
It {olidusangulus A, (Tab,2. Fig.14,) quid tric
busangulisplanis BAD, DAC,CAB, conunea-
tor. Dicoex hisangulis duos ommifariam fumpios
reliquo efle maiores . : -
Demontltr. Quando tresanguli plani BAC,CAD,
DA B, funt zquales,perf{picuum eft duos infimul ac~
“ceptos femper efle matores tertio . Pariter fi ex hys
_ tribus angulis duo'tantam fint 2quales, manifeftum
eft, vaum zqualium angulorum cum tértioalium (u=
perare. TFota igitur dubietas habetur, dum ifti tres .
auguli funtinzquales, nempe quod intali cafu duo
minores angili limul acceptt valeant maximum ane
gulum fuperare.: quod totum fic oftendo. Ex datis
tribus angulis BAC, BAD, DAC, eflormaatibus an-
gulum{olidum A, angulus planus BAC, (it omsoium
maximus, Quo ftante ad pua&tum A, % ad rectam
BA, [per z;grimi] ponatur angulus BAE, xquahs’
angulo BAD, &re@a AE, (per 3. primi] ponatar
z%nalis linez AD: deinde per B, & E, extendatur
BE,quz fecet iplam AC,in C:demum iunganturCD,
DB. Quiaenim intriangulo BAD), duo latera, BA,
AD, funt zqualia duobus lateribus BA, AE, trians
guli BAE, atque angulus BAE, fuit faGus @qualis
angulo BAD ; [per 4 primi) erunt bales BD, BE,
equales. Viterius quia latera BD, DC, [per 20, pri.]
funt maiora latere Bf-’ s fi ab his quagtizatibus 1nz-
qualibus gqualesauferantur portiones BD, BE, [per
§.axiom,) remanebit DC, mawsquam EC, Confidca
: . . re ntur’
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rentur modo duotriangula DAC, EAC, inquibus
duo latera DA, & AC, zqualia funt duobus larerie
bus EA, & AC, bafisautem DC, maior bafi EC, ex
yiris : ergo (per 2. primi) angulus DAC, maior erit
angulo FAC: quare fi angulo BA D, qui faltus elt
zqualis angdlo BA E, addatur maier angulus DAC,
& cidem angulo BAE, addatut minor angulus EAC;
¢runt dao anguli BAD, DAC, infimul maiores duc-
bus engulis BAE; EAC; fed bi duo angulr font pa -
sestotius anguli BAC: ergo angutus BAC, minar crit
duobus angulis BAD, DAC, Quod crat demons
ftrandum. ' o :

PROP OS. 21. THEOR. 19.
Quilibet Angulus folidus ab angulis planis
- quatuor rectis minoribus continetur .

SIt folidusangwtus A, (Tab 2. Fig.15.) contentus
tnibus angulisplanis BAD, IDAC, CAB, Dico
ralium angulorum quaatitem dehcere i quantitate
quatuor rectorii. Ad tria puncta B,D,C,tettz adiune
gantur BD, DC,CB,quofacto caftituti erunt alijane
guli folidi B,D,C, {ub tribus angulis planis contenti,
Demonftr, Quoniam vero (per 20, buius) in ane
ulo {olido B, duo anguli plani DBA,ABC, maiores
- funt angulo DBC ;paricer ob eandem rationem in an-
gulo folidoC, duoanguli plani ACB, ACD,maiores
fuat angulo BCD : & demum in angulo lolido D,
- duoanguli plani ADE, ADB, maiores {unt angulo
CDB :crunt fex anguli plani DBA, ABC, ACB,
ACD, ADC, ADB, maieres tribus angulis -planis
DBC, BCD, CDB. Quia vero (per 32, primi.) hitres
anguli funt 2quales duobus re&is;inde fequitur prio=
res {ex angulosefe duobu;{re&is maiores. Cum aue
: 2 ' tem
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tem heiufmodi lcx anguli additis tribus angulisad’
puoctum A, conftieutis (per 32. primi.) adzquent fex
rectos ; fiab hac fumma detrahantur dicts {exanguli
maiores duobus re&is,remancbunc tres anguli BA D,
DAC,CAD, ad pun&um A, conftituti,quatuor re=
Gisminores. Quod erat oftendendum .; o

. SCHOLIV M.:

Quamuishoc theorema ab Euclide fuerittantums
modo propofitum circa angalum {olidum a tribus
angulis planis efformatum; adhuc tamenad quofcun«
que aliosangulos folidos extendi poteft : nam licet
angulus {olidus 4 quamplurimisangulis plants conti=
neatur; femper eft verum,tales angulosinlimul acce-
prosdeficere d quantitate quatuor rectorum: vt via
ﬂm;“m apud doQildimum Clauium , & alios in

ocloco.

: PROPOS. 23. THEOR. 1o0.

Datis tribus angulis planis, quorum duo
" quomodocunque fumpti reliquo funt
. maiores, comprehendant autem ipfos-an-
gulos xzquales re@= linex, ex bafibus
xqualia latera conne&entibus’ poterit
triangulum efformari. :

DAti finttres anguli plani A,B,C,(Tab.2,Fig.16.)
‘ -ab zqualibus lateribus AD,AE,BF,8G,CH,CI,
contenti, cum hac conditipne, quod duo quilibet re-
liquo fint {emper maiores ; demde qualinm laterum’
¢xtrema connectantur lineis DE, FG, HI, Dicoex
his tribus rectis fincis pofle triangulum efformari .
Demon~
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. Demonttr.Ex hoc enim quod tres linez fint tales,
quod {cilicér dux {emper tint matores tertia (per22.,
primi,) poterit triangulum efformari ; hoc autem de
tribus bafibus DE,FG,H]I, demonftrate iam clarum
eritex dictis lingis pofle triangulum cfformari,Quod
aatem dnz linez DE, & FG, fimul accepta excedant
tertiam Hli,ita poteft demonltrari, Vel enim tres
snguli A,B, C, funt omnes zquales, & fic (per 4 pri,)

“etiam bafes DE, FG, HI,zquales erunt ; atque ideo
duzcx illistertiam fupcrabunt; vel duo.tantum ane
guli funt gquales, tuncque bafis vnius zqualiom ane
gulorum vna cum bafi anguli ingqualis tertiani bafim
fuperabit; vel demum dati tres anguli {funt omnes
inzquales,quo etiam in cafu dico bales FG, HI, mi~
noresduos angulosfubtendentes fuperare DE, fub-
tendentem maximum angulum A, Fiat (pera3. prs.)
angulus DAK, equalisangulo B, & linea AK, pro~
ducatur quoufque fitzqualis ipht A D, vel AE, &¢. 8
demum conne&antur rectz DK, KE. Quoniam enim
DA, AK, in triangulo DAK, per confiructionem
facta funt zqoalialateribus FB, BG, trianguli FBG;
vti pariter angulus DAk, factns elt zqualis angulo
FBG; (per 4. primi) eritbafis DK, bafi FG, zqualis,
Rurlus quiaduoanguli B, & C, pohuntur maiores
quam A, & angulus B, it zqualis angulo DAK, fi

- demantur huivfmodianguli zquales (per axiam. 5.)

erit angulus kAE, minor angulo C, Quadc recum
in duobus triangulis kA E,HCI, duo latera k&, AE,
ponantur zqualia duobus lateribus HC, CI, & ine
gulus C, maior angulo KAE; (per 14, primi ) erit bas
fis HI, maior bafi KE. Cunt autem Ak, exillens

ualisipfi AD; & AE, fuam extritnatenrk; bibeat
intra re@am ‘DE, quia circumferentia defcriptad
centro A, internaleo AE, dcbeat tranfire per pt_m'ﬁ

E, K. D, figyra DKE, erit triangulim, in quo(pt# 1,

S g - X 3, T primi )
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premi) duo latera Dk,kE, fuperant certium DE :ergo
a fortiort multo magis FG, & Hi, re@am DE, lupe-
rabunc Qnod erat demonitrandum,

L EMMA,
Duabus datis rectis lineis quuahbus po-_ :
tentiam maioris linez fupra minorem in-

ucnire.

DAtz fint dug retz linee inzquales AB,qmdem

maior , & C, minor (Tab; 2. Fig. 19.) oporret
inuenire quantitatem potentiz linex AB, fupra po=
teatiam linez C; hocelt inuenienda elt vna reQali=
nea, cuius quadratumadditum quadrato minorislie
nex C, adzquet quadratum maioris linez AB, Su.
pra maiovem lineam AB, bifariam divifam 'in D, ex
centro D, interualle DA » defcribatur femicirculus
AEB; inquo [per 1.quarti] adaptetur AE, ipfi C,
zqualis, inngaturque EB. Dico maiorem fincam AB,
plus pofle quam C, quadratoret= EB.

monar Quis in {emicirculo AEB, [per ;r.
teriy jangulus AEB, relius eft serit [per 47. primis)
quadratnm AB zquale duobus quadm:s AE,& EB;
fed quadratum AE, ob laterum zqualltatem,adzquac
quadratum ipfiusC: ergo AB, plus poterit quam C,
qucdmo re&tz EB. Quod esat oftendendum.

PROPOS. 23. PROBL. 3.

Ex datis tribus angulis planis quatuor re&is
mmpnbus,quo:um duo quomodocunque
affumpti reliquo- fint maiores, folidum
angulum conftituere.

Slnt dati tres anguli plani A, B,C, (T ab. 3. Fig.1.)
quatyor rectis minores, & qued qui lbc:’: duo
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fint reliquo maiotes , Opus et conflitnere anguium
{olidom conttantem ex tribus angulis plagis datis tri-
buis angulis A, B, C,equaibus. Ponamus fex lineas
datosangulos A,B,C, comprehendentes 2quales inter
k exiftere, connectanturque ligeis DE, PG, HIL. Cum
sutem [per 22, buins} extribus. re@is DE, FG, HI,
pollit efformari criangulam, efformetur, Grque triane .
gulunmt KLM; ita vt latus KL, ipi DE; LM, iph FG;

- & KM, ipfi HI, fit #quale. Conflituto huiufmody
triangulo circa ipfum [per §. guarzi] defcribaturgire
colas, cuius centrum N, 4 quo ad trianguli aogulos
reétz ducantur NK; NL, NM, Dico quamlibet re~

' &arum AD, AE,; &c, datos angulos A, B,C, comm .
prebendentium fuperare quamlibet reterum 3 cene

tro N,-ad angulos K,L,M, duGam . Quia vero ceas '

truin circali circa triangulum defcripti [per;.z:mi 3
intra triangulum, in vno latere trianguli, & extra
triangulum cadere poteft, ideo hanc verwatem .im
quocunque cafu opus eft demonftrace, . ..
Primo dum centram N, cadit intra. circulom , fi
se&z AD, AE, &c.non concedantur majores, quam
NK, NL, & NM, faltem vel zquales, vel minores
erunt admittendz - Si {int zquales AD, AE, &c. iplis
NK, NL, NM; quoniam duo latera DA, AE ,in
triangnlo DAE, ponuntur zqualia duobus lateribus
LN, NK, trianguli LNX;bafi{que DE,facta eft aﬁa-
lisre@z LK; enit [per 8.pri,Jangulus A janguloLNK,
zqualis . Pari argumento demonftrabitur anguli: C,
angulo KNM, & angulum B, angulo LNM, exiftere
#qualem . Suntautemn [per 2. corol,propo.1g.primi.}
tresangali LNK, KNM, LNM, circa punGum N,
equalesquatwer rectis: ergo etiam tres anguli A,B,C,
quatuor sectismqaales erunt. Quod et abinrdum,
quia ponyiRti quetser rectis migores ; quare recta
AD, AE, mm.cj(zc_zgualcm&i;NL& NK;.
4 4 G
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&c_Si vero AD, AE, ponantur minores” qaam NL,
NK, ex maioribuslineis [per 3, primi] poterunt abe
fcindi NO, NP, zquales ipfis AD, AE; deinde du-
citur OP.- Quia vero ita ftat NK, ad NO, wti NL,2d
NP; etiam dimidendo Eper 17 quintijerit NO,ad OK,

vti NP, ad PL; ac proinde [per 2.fexti] OP, erit ipfi
KL,parallelas quare [prr coroll.4.prop. fexti JTtian= -

gulum NOP, fimile erittriangulo NKL,& ideo: NK,

ftabitad KL, v¢ei NO,ad OP: eft autem prima-NK-
maior tertia NO : ergo[per 14, quintijetiam fecunda:
KL, maior erit quarta OP; atkL, facta eft zqualis ipli:
DE: ergo DE, maior erit quam OP: Cum autem.
duo triangula PAE,PNO, habeant dao lateta DA,

AE, zqualia lateribus NP, NO, per conftru@ionem,
bafis vero DE, demonitrata fit maior bafi OP, [per-:
35.primi]erit angulus A, maior angulo PNO. Ea-:
dem via demonftrabitur angulum C, (uperare angu="

lum KNM, & angulum B, excedere iplum LNM:fed
tres anguli ad N ,coftituti, ex antedictis, funt quataor

rectis zquales ideo tres anguli A,B,C, erunt quatuor
rectis maiores.Quod eft maius abfurda, ci fupponia:

tur quatuor rectis minores:ergorelte NKyNL, minod

resfunt,qui AD,AE,&¢.Quod primo fuerat propof;

Secundo loco centrum N,cadat in voo lateve triane
guli. In hoc cafufi dicamus AD), AE, &c. ad#quare
ipfasNK, NL;cum AD, AE, fupponantur zquakes’

ipfis BF, BG, etiam BF, BG, adzquabunt'NL, NK.:

& NM ; fed per conftru&ionem LM, eft zqualisipfic |

FG:ergore@z FB, BG, adzquabunt reétam. FGys

Quod elt abfurdum; quia [per 20.primi] in trianguloz
FBG, duo latera FB,BG, funt femper maiora reliquos -
FG. Pariter maius abfurdum erit , fi dicamus reéasy

NL,NM, fupsrareipfas BF,BG, &c. quandoquideas:

FG, cum adzquet LM, fe fola fuperabit reliqua .duo :

fcianguli lacera BF,BGquod efilimpotiibile, .. .
: Demun

A,

.
<

.

{
A

!
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- Demum centram N, cadatextra triangulum tnfra

. Jatus LM. In hocetiam calu, dicendo AD, AE, &q.
adzquare NL, Nk, cum eriam bafis Lk, facta fit
xqualis bafi DE [per 8.primi.] eric angulus A, angulo
LNK, zqualis : eadem ratione angulus C, angulg
kNM; zqualiserit : quare totus angulus LNM, adz-
quabit duos angulos A, & C; {ed duo anguli A, & C,
ve fupponimus,fupperantangulum B: ergo etiamans
galus LNM, maior erit angulo B. Quia vero duo lae
tera LN, NM, trianguli LNM, ponuatur zqualia
Jateribus BF, BG, trianguli BFG, & bafis LM, faéts
fuit 2qualis bafi FG,[per 8. primilerit angulus LNM,
zqualisangulo B; quod eft, impoflibile , quia fupra
often{um fuiciplum angulum LNM, maiorem cile
angulo B: non ergo reGx NL, Nk, adzquant reCtos
AD, AE, Siautem quis crederet AD, AE, &c. mi-
noresefle quam NL, NK, poterunt [per 3. prim:] ex
iplis NL, NK, ablciadi portiones ipfis AD,AE,zqua=
les; fintque NP, NO, NS, ductilque rectis OP, OS,
-vtin primo cafu demonf(trabitur angulus A, maior
angulo PNQ, & angulus , mzior angulo ONS; ad
punctum N, & ad reCtam Nk, [per 23. primi] pona~
tur angulus KNQ, zqualis angulo A; & ex alia parte
coaftiteatur angulus KNL, zqualis angulo C, taliter
reGtas NQ,NR,producendo , v adzquent ipfas AD,
AE, &c. Demum conuetantur OQ_, OR, quz in-
fraiplas, OP, OS, cadere debent, quia circumferen~
tiaex N, tanquam centro deferipta debet tranfice per
pun&a OPQ, OSR. Quo pofito cum[per 29.primi]
angnius exeernus PON, aqualis ponatur angulo in«
terno, & oppofito LKN: eritangulus QON, minoe
angulo LkN, Eadem ratione demonftrabitur NOR,
minoremaffe angulo NkM, Quare'totys angulus
QOR, ainor erit toto angulo LkM. His vifis, quia
Roalolum duo lasera ON; NQ, in triangulo ‘%Y:Q.
N fa } |
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fs@> funt zquaha duobus AD, AE, in triangulo
ADE,verum etiam angulus ONQ. faGuselt zqualis
angulo A; erit [per 4. primi} bafis OQ, bafi DE,
gqualis: eodem modo demonitrabitu: baiim Hl,adz-
quare bafim OR; fed DE, per conttru&tionem adz«
quat Lk, & HI, kM: ergo etiam QO, adzquabit Lk,
& OR, xM. Quamobrem cum 1n duobus triangulis -
LkM, QOR,duc latera LK KM =zqualia fint late~
ribus QO, OR, & angulus LKM, demonftracus fic
minor angalo QOR; [per 24 primi] erit bafis LMy
maiorb:iQR: fed LM, per conftructiogem adz-
quat FG: ergo QR, maior erit quam FG. Quo ftan-
te cum duo lacera FB, BG, 10 tnangulo FBG, a&a
fint 2qualia duobus lateribus NQ. NR, in triane
gulo NQR, atque bafis BG, demonitrara fit maior
bali QR ;[ per 1§ primiJenit angnlus B, maior angulo
QNR: fed angulus QN R, futtus elt zqualis duobus
angulis A, & C;1giur & angulus B, adzquabit duos
angulos A.& C:quod eft impothbile,quia luppofitum:
fuit, duos angulos A, & C, tertium B, fuperare :ergo ~
reCte NL. Nk, &c, non {unt zquales, vel maiores
quam AD, AE, &c, vti tertio loco etat demonw
ftrandam. . .

Cum autem in omm cafla demonftratum fuerie
geltas A D, AE, &c. maiores elle reétis Nk,NL;moe
doelt inquirendum quanta fic potentia linexAD,
fupra pot.ntiam linex NK, hoc eft quo exceflu quae-
dratum iplius AD, fuperet quadratum Nk, iuxta mo-
dumin fuperior1 lemmate explicacim , Ponamus:
ergo quadratum rete T,eflc exceflum quadratt ADy
fupra quadratum Nk, quod et idem ac aflererequa=
dratum AD, adzquare duo quadrata Nk, & T.quc
ftante ex ceatro N, [per 12. vndecim.]ad planemcira:
culh LKM, excitetur perpendiculans NV, zqualis -
tectz T; ducanturque rectz VL, Vk,) VM, cr;c:qu

Lo - faa
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faGuslolidus angulus V, quem dico conltare ex trie

bus angulis planis MVk, X VL, LVM, zqualibus trie

bus angulis datis A, C, B, -
" Demondt, C%uia re®ta NV, perpendicularis eft ad
‘planom circuli LXM, erit quoque eadem NV, [per 3.

def. buius]rectaad lineas NL, Nk, NM, in cifculi

plano duttas ;quare [per ¢47. primi] erit %;ladramm ’

re@tx VL, zquale quadratis reCtarum VN, NbL:
cum autem, & quadratum rete AD, ponater 2quie
Ie erildem quadratisre@arum VIN,NL;1nter fe zqua-
lia erunt quadrata VL, & AD;& conlequenter ctiam
latera AD, VL, azqualia erunt , Viterius quiaduo
latera VN, & NL, in'triangulo VNL, 2qualis fant
1atenibus VN,Nk,in triangulo V Nk, & anguli VNL,
NV Nk, quoque zquales,quia reti ; [per 4. primi] enit
quoque b:?li VL, bafi VK, 2qualis;eodem pacto de~
monitrabitur in triangulo VNM, bafim VM, sdz-
quare. VL;{ed ex vifis VL, adequac A D:ergo tres li-
nex VL, VK, VM, pon folum inter {e, verum etiam
ipfis AD, AE, &e. aquales erunt: guare cumin
triangnlo LVK, duo latera LV, Vk, probata fine
equalia duobus lateribus DA, AE, in tridagulo DAE,’
& bafis DE, faQafic #qualis bafi Lx; [per 8. prim:}

erit angualus planus LVk, 2qualis angulo A, Haud

aliter demonttrari poterit, angulum kVM,aagulo C,
& angulum LVM,angulo B, zqualem efle: quare an-
gulus (olidus V, contentus eric tribus. angulis planis,
qu{!ribus iam datis A’B,c, funt zqual‘ . Q“Od crat
facicndum o o "

PRO.
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PROPOS. 24. THEOR. 21.
Solidum 4 parallelis planiscontentum ha-
bet oppofita plana parallelogramma fimi.
lia, & zqualia.

D Arum fit folidum parallelepipedum BGFC,
7 (Tab.s., Fig.wé contentum fex planis, AC,
CF, EG, GB, AL, BE, quorum aduerfa AC, GE:
‘BG, CF: BE, AF, fint parallela. Dico quelibet op=
‘pofita plana efle parallelogramma;fimilia, & zqualia,
Demdnftr. Cum parallela plana BG, CF, fecen-
-eur plano AC:[per 16.buins]erunt communesfeQio~
-nes AB, DC, parallelz .- Pariter cum plana paralicla
" AF, BE, fccentur plano AC, [pereandem] erunt
" communs {ectiones A D, BC, parallelz : quapropter
*figura c’uadrilarera ABCD, [perdef. 35. primi]eric
*Earallc ogrammum , Eadem via oftendemus seliquas
guras quadrilarerasefle parallelogramma, :
" Qiced poftea hu ufmodi oppofita parallelogrima
ma fint fimilia ita fuadetur . Ex demonlratis recta
“Yinea AB,:BH, parallelz funt rectis DC, CE. non
‘autem in codem plano exiftentibuswergo [per 10.h%1.3
cruntanguli ABH, DCE, zquales, Fodem' argue
mento reliquianguli parallelogrammi BG, zquales
~erunt reliquis parallelogranmi CF. Quoniam vero
[per 34. 711 BA adzquat CD, & BH, adzquat CE;
ent vt AB, ad BH, ita DC,ad CE,quodetiam valet
de reliquis oppofitorum parallelogrammorum late- -
ribus: quare [per def.1 fextr]oppofita paraliclogram-
maerunt imlia, :

Demum quo ad xqualitatem oppofitoram planc-
rum, quia duo latera AB,BH, trianguli ABH, [per ;E.
prim.]zqualia funt lateribas DC,CE,mangu‘l‘ 1 DCE;

v <% . afe
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8 angulus A BH, oftenfus zqualis angnlo DCE, [per
4. primi.jerunt triangula ABH, DCE, zqualia; fed
Lper 34. primi]eriangula ABH, DCE, funt medictaa
tes parallelogrammorum BG,CF:ergotalia paralles
logramma zqualia erunt., Eodem prorfus argumene
to demonftrabitur reliqua parallelogramma oppofita
effe fimilia, & 2qualia . Quod erat demonftrandumg

PROPOS. 25. THEOR. 22.
Parallelepipedum  feGtum plano aduerfis
" planis.parallelo, refoluitur in partes bas

- {ibus proportionales. \

P Arillelepipedum ABCD, (Tab.,2, Figa8.) fe.
| Gum fic plano EF, oppofitis plams, AD, BC,
arallelo. Dicofolidum ADFE, ftare ad folidum
FCB; vti ftat balis AG, ad bafim EI. Inteligamus
datum parallclepipedum ABCD, indefinicé produ=
€tum verlus veranque partem . Deinde 1n linea A B,
produlia verus A, accipiantur aliquz partes xquaies
ipfi AE,fintque Ak, kL. Pariter 1n eadem recta AB,
verus B, produlta aliz notentur linee zquales ipAl
BE, nempe BM, MN, NO . Demndeex punétis K,Ly
'M,N,O, [per fcol. 15 _buius] ducantur piana KP,LQ,
MR, NS,OT, parallela planis AD, vel BC,

‘Demonftr, Quoniam folidum AEFD,ex hypotheft
-continetur plants p.rallel:s[perdef a1 buius Jerit pam
sallelepipedum , vade [per 24 biius] obtineoit plana
oppofita parallelogramma fimilia, & zqualia, Eodem
%3&9 parallelepipeda erunt folida AKPD, kLQP,
BCF, BMRC, MNSR, NO TS, habebuatque pla=
na oppofita parallelogramma fimilia, & zqualia, Vite-
gius parallelogramma AG, K8, L7, tan: {uper zqaa-
{esbales EA, AK, KLy & ideo[per36, primi) \ater fe

v #qua-
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gquaha ; fust sutem, & fimilia, com anguli vaius pss
sallelogrammi [per 29.pr7.] fint zquales angulis altow
rios, lateraque vanus parallelogrammi circa zquales
angulos, zqualia lateribus alterins parallclogrammi,
Noa aliter iimilia, & zqualia erunt parallelogramma
A3, K, L1;quod pariter de planis AD, XPy LQ, dis
dicendum venit : ergotria plana AG, A3, AD,in fo-
lido E D, zqualia, & fimilia erunt tribus planis k3,ks,
kP, folidi AP; & etiam tribus plagis Ly, L1, LQ, fo.
Jidi KQ: {ed [per 24.2ndec.] 10 quocunque paraliecles
pipedctria plana funtinibus planis oppofitis fimilia,
& zqtrhia : ergo (per 10,def buins] folida ED, AP,
kQ, zqualiaerunt , Eodem argumento demonftrari
poterte {folida EC, BR, MS, NT, zqualiaefle ; quare
quam multiplex eric bafis LG, bafis AG, tam muld-
plex et folidum EQ, foldi ED: & quam muluplex
‘erit bafis OG, bafis BG, tam multiplex erit folidum
OF,folidi BF. Quoniam vero dum bafis LG,adxquat
bafim OG;etiam lohdum EQy adequat folidum OF,
quia dum LG, adaquat OG,fex plana lohdi EQ.funt
zqualia, & fimilia {cx planis folidi OF ; fi vero balis
LG, fit minor bali OG, etiam {olidum EQ, minus
eritfolido OF; & fi baiis LG, excedat batm OG,
etiam folidum EQ, excedet folidum OF. Modoftae
tuatur bafis AG, prima magnitudo, bafis BG,lccone
da; folidam ED, tertia , & {olidum BF, quarta . Pris
mz, & tertie magnitudims, hoc elt bafis AG, & foli-
di ED, accepta funt equemultiplicia , nempe bafis.
LG, & lohdum EQ; pariter fecundz magaiodinis,
-& quarte, hoc eft bafis BG, & folidi BF, (umpeafume
zquazmukiplicia,nempe balis OG,& (ohidit OF.In bis
- aatem pariter muluphcibus vifem eft, quod:dum
-bafis LG, multiplex prima magaitudiais AG,(opgait
bafim-OG, multiplicem lecundz BG; eriam foliduch
LF, multiplex teruz magoitadiais ED, Wi )
™ i 44
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- dum OF,multiplex quartz BF:quando aqualis;zqua~
lis; & quando minor, minor ; ergo[per 6.def. quinti}
erit vt bafis AG, ad balim BG, ua folidum kD, jad
folidum BF. Quod erat demoaftrandum .

- .SCHOLIVM; '
. Hac demonttratio non tantum parallelepipedis,
verum etiam prifmatibus quibulcunque accomodari
poterit, nam pri{mata feGta plams oppohitis plaqis
* paralleks, funt ad muicem, vt bafes. -

PROPOS. 26. PROBL. 4.
Ad datam re@am lineawm,atque ad eius puns
~ &umdatoangulo folido ®qualem angu-
lum folidum contftituere. :

Itdatare&a AB, (Tab.3. Fig.2,) & punQum in

ca datum fit Ajinfuper datus fit angulus folidus
C;oportet autem ad punétum A, ¥ ad re@am AB,
conitituere angulum folidum gqualem folido angulo
C, contento tribus angulis planis DCE, DCF, FCE,
non in eodém planoexiftentibus, Inlhnea CF, extra
planum DCE, du@a accipiatur voum punGtum vt
B,d quo[per 11.buins]ad planwm DCE, demittacuc
perpendicularis FG,ducanturque rete OF Fb,GD,
GC, GE . Infuperexre@a AB,{per 3.primiJablcin-
datur AH, zqualisipti CD, & ad pua&um A, {pee
23.pri.] ponatar angulus HALzqualis angule DCE,
fatque reGa Al retz CE, 2qualis Denuo in plas
noreGarum BA, Al, ad idem: punGum A, conltie
tuator angulus HAL, zqualisaogulo DCG s&reCts
AL, fat zqualisrette €G, conne@antrque rets
. EM, LI, Viteriusex punéto L, [per 13. »udec.] ad
.planum, inquo fuat seétz LA, LH. LI, erigatur pess

. pede
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ndicularis LK, ipfi GF, zqualis , dueaturque’ refta
Ei Dico faétum efle angulum folidum ad A, con-
ftantem cx tribus angubs planis, HAI, HAk; kAl,
aqualem folidoangulo C, - ‘
Demonltr. Ductisrectis kH. ki, cum duao latera
HA, AL, trianguli HAL, zqualia fint per conftru-
&ioncm duobus lateribus DC, CG, trianguli DCG,
& angutus HAL,faus fic zqualis gn‘gulo DCG;lper
q.pri.jent & bafis HL, equalis baft DG+ Rurfus
quia anguli HAI, DCE, faGi (uat zquales, ablatis
equalibus angulis HAL, DCG,reliqui LAI, GCE,
uoque zqualeserunt : quare cum & latera: LA, Al,
a&a fint zqualia lateribus GC,, CE, [per 4.prim3]
erit bafis LI, zqualis bafi GE, Denuo quia in duo=
bus triangulis HLk, DGF, duolatera HL, LK, tacta
“funt zqualia latenibus DG, GF, & anguli 4 dictis
lateribus comprehenfi zquales, quia reGii'; [per 4.
primi.] erit bafis Hk, ®qualis bafi DF. Paciter in
duobus triangulis ALk, CGF, duo latera AL, Lk,
‘fata funt 2qualia lateribus CG,GF, & anguli ALk,
CGF, re&i,ob lineas LK,GF,tactis perpeadiculares:
erit [per 4. pri.1batis AK, zqualis bafi CF., Denuo
in duobustriangulis HAK, DCF, quia duo latera
HA, AK, zqualia lunt duobus lateribus DC, CF,&
bafis Ak, zqualis eft bafi DF, ex demontftratis; [per 8,
primiy eritangulus HAK, %qualis angulo DCE,
Tandem cum induocbustriangulis KLI, FGE, duo
Tatera kL, LI, zqualia fine Ihceribus FG,GE, atque
angalikLl, FGE, re@i ob perpendiculares KL, FG,
Eper g primi]crunt bafes kI, FE, zquales: cum autem
4n duobus triamgulis kKAl FCE,- etiam latera kA,
Al {unt zqualia lateribus FC,CE, [per 8, primi]
erunt anguli KAl , FCE, aquales. Guo ftante ad
punctum A, erunt conttituti tres angsii plamt HA L
Ak, KAI, zqualcs tribus angulis elaai]s_) 8?5"
R ’
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BCF, FCE, zquales: quare ad punGnm §, & ad da-
Qam rectam AB, pohitus fuit angelys Jolidus A,
* aqualis dato angulo lolido C. Quod. Aaclepdum, -

. PROPOS. 27. PROBL. 5.
Datare@a linea ;& folido parallelepipedo,
" addatamre@am fimile , ﬁmilite"rq po-
fitum aliud parallelepipedumsongtituere.
. _ . ‘

Slc data reta AB, (Tab.3. Fig.3) vna cum pa-
L) rallelepipedo CD: opus ett ad reCtam AB, con=
ftitucre fohdum parallelepipedum limile,a¢ Gimihiter
pofitum paralielepipedo CD. Ad puatum A, & ad
feQam AB, [per 26. buius] confttagenr 2angulusios
kdus A, zqualis angulo folido C; fintque tres anguli
*plant BAL IAH, BAH, 2qualestribds angolis planis
CG, GCE, FCE . Deinde [per 12,/6x8i] bat vt FC,
ad CG, ita BA, ad Al; & vt GC,ad CE, i? 1A, od
AH, Quofato[per 23, quinti ) ex. zqualitste erit
enam vt FC, ad CE,ita BA, ad Akd. His per aitis
esmpleantur tria panilelogramma, Bl, 1H, & BH;
atqued punclis B, [, & H, {per fohl. 1. buins) wia
ducaoniar plina BK, kI, & kH, parallela tribus planis
{H; HB, 1B, 1ta vt compleatus, (olidum paralelepi-
pedum Ak. Dico hoc patallelepipedum cfle fimile,
ac {imiliter pofitum parallelepipedo CD. -
Demonitr, Quia angulus BAH, in-pirallelograme
mo B fa¢tus elt 2qualis angulo FCE, in parallolos
grammo FE, & per conftructionem: latera girea- hue
tufmodi angulos proportionalia, hoceft ve BA,ad
AH;ita FC,2d CE, erunt duo pasaliclogramma By
& tE, fimilia, ac imiliter pofita: eadem prox{ussatios
ne fimilia, ac findiliter pofita erunt paralelogramma
&, EG; 1B, & GF:ergoin {o\}ldo.Ak tia plamHlliH.
vt ’ ¢ ]
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HI, IB, fingilix erunt , a¢ fimiliter pofita wibus planis:
FE, EG, GF, infolido CD. Cam autem Eper 214
wndec,Jchiuslipge folidi parallelepipeditria plana fine
fimilia cribug,Manisoppofitss; fex plana foldi AK, fi
milia erunt, ac (imiliter pofita fex planis folidi CD:
?.qt're Lper 9.def hund] fohda Ak, & CD, eruat
tmiliagac fimilieer pofita, Quod erateflicicndums

" PROPOS. 28. THEOR. 23.
Solidum parallelepipedum feGum per dia-
%onio‘s oppofitorum planorum, bifariam
ccabiturabilloplano. .. =

SI;folidumfp&aﬂblﬁfi pedum CG,(Tab.2. Fig.17.)
in quo linex diagonales oppofitoram planorum
s Chy fint AH,' DE," Dico placum doctam per

diagonios AH, DE, bifariam fccare parallelepipe=
- dumCG,, :

~ Demonftr, Inhoc Theoremate duo {unt demonw
{firanda,prithusy quod per lincas diagonales AH,DE,
solﬁ: duci pladuny ; fecundum quod tale planum i

uos zquales partes diurdat parallelepipedum CG.
Quo ad primum, quia [per 34. primijtam DAquam
EH,funt parallele, & @qualesipfi CB; [per 9. vades.]
AD, EH; ctiam ipla parallelz evant,& zquales:qua-
re[per 33. primijconiungentes AH, DE, etiam 1p{z
inver fe @quales erunt, & parallela; & per coalequens
erant invno placo, Quo.ad fecundum ; cum dwo
plana CF, BG,{per 24, wndec ]fint parallclogramma
fimilia, & zqualia, & diameter [per 34 . primu] bifa=
‘siam fecet parallelogrammum , erunt medietates ho=
rum parallelogrammum, hoc elt triaogula CDE,
EFD, BAH; HGA, zqunalis;.in huiufmodi autem
teiangulis; civca 2quales angulos DCE, EFD.

[T . . Ami.
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ABH, HGA, latera fumt proportionalia ; igicur
[per 6. feasi] diCta triangula fimilia erunt. Infuper
quia [per 24.vndecimi] paralielogrammum AC,(imi.
le, & aquale elt paralielogrammo EG, & parallelo-
grammum DH, commune [per def. 10. buirs) erunt
dvo prifmata CAHE, EGAD, zqualia; fed hzc duo
prilmata componuat parallelepipedum CG: ergo take
parallelepipeduin erit bifariam feGtum 3 plano DH,
per diagmos ducto . Quod erat demonitrandum .

.« PROPOS. 29. THEOR. 24.
Solida parallélepipeda fuper eadem bafi, &
_ incadem altitudine conftituta , dum in-
-- fiftentes parallelepipedorum - linez" in
- -jj{dem collocantur reétis linzis; funt in-
~. terfezqualia, ' I

'V ppa bafim AB, . (Tabs 3: Figiq.) &ineademale
- titudine,hoc eft inter plana parsllelaconitiuan<
us duo parallelepipede ACDE, AFGE, talicondis
tione, vt inliltentes linez, hoc eft re@z Al Ak;EL;
EM; . AC, HF; BD, BG, venientes i quataor angus
lis bafis AEBH. ini)(4em conftituantur reckis lineis;
nempe in rectis IM, & CG, Dico taliter: conftitata
parallelepipeda ACDE, AFGE, cfic zqualia. -
«. Demonltr. Quoniam duo parallelogramma AL,
AM, fuper eadem bafi: AE,& in cifdem paraliehs AE,
" IM, {untcanfticuta; [per:3s.prim:i]. esant xqhalia}
ablato autem communi trapezio AKLE, remanebunt
triangula AIK, ELM, zqualia; Vlterius quia 1L, &
kM, (per 34.primi.) adzquant AE, crunc zquales
inter fe ; dempta ergo communi portione KL, refha-
nebit kI, ipfi LM, zquali;’ : vti ctiamin paraliglo-
‘ 2 gradil~
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grammis AL, AM, oppolita latera ALEL; Ak,EM,
xzqualia erunt. Quare,cum duo triangula AIK,ELM,.
[per 29. primi.] habeaut angulos: AlK, ELM,
Zzquales, & latera circa zquales angulos proportiona=-
lia, videlicet Al, ad Ik, vts EL, ad LM; cumantece-
déntia, & confequentia fint demonitrata @qualias[per
6. fexti]erunt zquiangala; vade [per 4. fext) erunt
fimilia . Pariter quiain triangulo Alk,(per 34.primi)
omnia latera funt zqualia laceribus tranguh HCF;
crunt huiufmodi triangula 2qualia , & cum [per 10,
. buius]habeant angulos zqualcs, dicta triangula Alk,
HCF, erunt [per 4. fexti) euam fimilia, Pari modo
zqualia, & fimilia erung triangu’a ELM, BDG:quare
(per 21, fexti) bxc quatuor triangala fimilia,& zqua-
haerunt. Infuper parallclograimum AC,(per 24, bua
ius) eft zquale,ac fimile parallelogrammo EDjparal-
lelogrammum AF, zquale, & imile parallelogrgme
mo EG: vti pariter zqualia, ¥ {imilia erunt paralle-
logramma IF, LG, quia in primis 'unt {uper zquali-
bus bafibus, & in ijfdem paralielis, & etiam :quia [3»
tera circa zquales angulos funt proportionalia; quire
in prifmate CKAM, tot erunt plana quo: funt in

rifmate DM EB, & plana vnins {unt zqualia,& fimie

1a planis alterius : ergo [perdef. 10. buius.] zqualia
eruntduo prifmata CKAH, DMEB; vande addito
c¢ommuni {olido AFDE,erunt folida ACDE,AFGE.

zqualia: fed hzc folida funt duo parallelepipeda fus -

prabafim AB,& incadem aititadine conflicuta:ergo
parallelepipeda fuper eadem baf, &c. {unt 2qualia, °
Quod crat demoaftrandum , : .

-

Lo | PROP,
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PROPOS. 30. THEOR. 25.
Solida parallelepipeda fuper eandem bafim,
& in cadem dltitudine conftituta,quamuis
* linez infiftentes in ‘ijfdem non collocen-
tur rectis lineis; inter {e funt ®qualia.

Q Vpra bafim AB, (Tab. 3. Fig.5.) ac in eadem
\ ) alurudine, fiue inter eadem plana parallelacons-
Ricuta fint paralielepipeda AIDK, AMFK, haciese,
quod f{cilicet linex nfiftentes vnius parallelepipedi
non cadant in lineas alterius, hoc eft linez infiftentes
parallelepipedi AMFk-, nempe HM, BF, KL, AE,
produz non tattingant lineas ID, DG, GC, Cl,pa-
fallelepipedi AIDK . Dico parallelepipeda AIDK,
AMFL, zqualiaefle, [

Demonitr. Cum affignata parallelepipeda fuppo-
nantur in eadem altitudine, in codem plano erunt
parallelogramma 1G, & ML; quare prodeélis lineis

- CG, ID, FL,MN, tranfibunt per planuai ML,& I1G,
Produitaigitur CG, quoufque concurrat cum FL,
pariter protra®a in O, & 1D, producatur -quounique
fecet FL,in Q: item producatar ME, viguequo fen
cet CG, in N; eritque conftitutum pagallelograme
mum FQON. Denuo ab angulis bafis ad quatuor
puncta PQON, ducantur linez HP, BQ, KO, AN,
Quibus pera&is, cam recta PQ, [per 34. primi] ade-
quet MF, & MF, adzquet HB, ctiam PQ, & HS3,
aquales crunt; {unt. autem & parallel, vepote lavkea
oppolita in parallelogrammo HO¢ erga (per 33. pri.]

P, B, zquales erunt, & parallelz ; & ideo quadri-
laterum APQB, erit pacaliclograimmom . Eadem ra-
tione demoaltrabitur guadrilatera HPNA, ANOX,

.o Y 3 KOoQB,
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KOQB,NOQD; effe parallelogramma : quire: foli-
dum APQK, erit parallelepipedum. Cum autem
parallelepipedum AIDK[per 29 buius] fit gquale pa~ °
rallelepipedo APQK; & idem parallelepipedum AP
Ql’fll, [per candem prop.] adzquet paraliclcpipedum
AMEK: Laxiom ] eruat zqualia parallelepipeda
AIDk,AMFk, Quod erat demon{trandum,

PROPOS., 31. THEOR. 16.
Solida paxailclc{»ipeda fuper 2quales bafes,
. &ineadem altitndine conflituta, inter fe

funt zqualia.

Slnt data duo parallelepipeda AEFG, CHIK;
(Tab.3. Fig.6.) fuperzquales bales AB,CD , &
in eadem 4ltitudine confticuta . Dico hic paralieles
pipedacfle zqualia , ' .
Demonfir. Sint in primis oto linez infiftcntes
LE, BF, OH, DI, &c. bafibus AB,CD, pctpeadi-
culares, quo in cafu ditz infiflentes erunt omnesine
ter fe xquales ob eandem parallelepipedorum altitu-
ginem .ché? Ek, vicerios pmdufatur taliter vtlkR,
t zqualis ipfi LB, Ratque [per 23, promi) in plano
OK;, angulus R-kS‘,zqualiulE}g’ulo BLA, & KS; adze
-quet LA, Quo abfoluto’ perficiatur parallelogram-
mum KTydeinde {upra hoe parallelogrammum KT,
ad altitudioem perpendicularis kQ, conftituatur
paraliclepipedum QSTV . Quoniam vero non tane
tum duo latera kR, KS, fa@ta font zqualia lareribus.
LB, LA, verum etiam angulas RKS, faGuseft zquae
lis angplo BLA ;etunt [per-2 9.2~ 34 pri.]duo parale
lelogramma XT, LG, zqualia,atque fimilia , Pariter
quia duo latera kQ, kS, tatafunc zqualia lateribug
LE, LA, angulique contenti_QXS, BﬂA,nélt_x,:qw
‘ B incz

-
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linea kQ, LE, fa&tz font perpendiculeres ad plana
KT, LG; duo parallclogramufp $Q, AE, erunt
gqualia, ac fimilia, Eodem pror{ds modo demonitrae
bitur paralielogramma kV, & LF, 2qualia ,atque fi=
milia exiftere Quare cum in parallelepipedo QSTV,
tria plana kT, SQ, & k V, fint zqualia, & fimilia trie
bus planis LG,AE,& LF,in parallelepipedo AEFG;
nec non etiam in'quocunque paralielepipedolper 24,
wndec.]tria plana fint 2quaha , & fimilia tribusalijs
planis oppofitis: duo-parallelepipeda SQVT,AEFG,
[perdef 10.buius] erunt inter fe zqualia,

" Infuper rectz DK, TS, producantur in N, & com-
pleatur parallelepipedum QNYV. Pariter Hi, 2V,
conueniant in 3. OD, YR, concurrant in 4, &com-
pleatur parallelepipedum IkR3, Quoniam veroduo
Earalltlc,pipeda QSTV,QNYV, funt {upér eandem

afim KV, & incadem altitudine [per 29. vadec.]
crunt inter (e zqualia; {ed parallelepipedum QST V,
oftenfum eft zquale parallelepiptdo AEFG : crgo
ctiam parallelepipedum QNYV, cidem parallelepi~
pedo AEFG, zquale erit. Quogiam autem [per3y.
primi.] Parallclogramma KT,k Y, funt inter e 2qua=
lia, parallelogrammum vero kT, faGum eft 2quale
iph LG, erit & kY, ipfi LG, aquale, vel ipfi CD,
cum LG, & CD, bafes fupponaatur zquales.’ Quare
Lper 7.quinti]erit vi CD, ad DR, ita KY, 2d®R; {ed
vt bafis CD,ad DR, [per 25.buius]ita folidum CH&
ad folidum K13 R, quia parallclepipedum C3, fe=
Gum elt plano KI, oppofitis planis parallelo : codem
fundamento erit v ki, ad DQ, ita folidom CHIk, 3d
folidum k I 3 R,{ quia parallclepipedum IN Y3, fe-
catur plano QR, oppofitis planis parallelo : ergo [pes
ﬁ;qul.]:mﬂlqkpi.pcda CHIK,QNY V,ergot #quas
»quia endem rationem obrinept ad 18ph
pedume: 1kR 3 Ciym anté parailclépipedi QN Y Ryfir
. T oY 4 oltene

et
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oftensii zquale parallelepipedo A EFGjerunt etid duo
paralielepipeda AEYG, CHIk, zqualia, Quad erac
demonftrandum, =~ - B

Secundo loce pofito, quod lincz infiltentes parale
lelepipedorum CHIK, AEFG, nonfint perpendica-
lares bafibus AB, CO, hocidem demonlteabiar., ins
telhgendofeilicet fupra bales Al ,C D, efformata ps-
rallelepipeda eiufdem alaitwdinis cum prionibus, quaz
parallelepipeda habeant infiftentes lineas bafibus per-
pendiculares. Quia enim [per 29.vel30.buinsjomnia
" parallelepipeda in eadem bafi,& altitudine funt equa.
* lia; duo parallelepipeda fupra bafiny CD, ac ineadem
altitudine conftitura zqualiaerunt , quamuis voum
infiltentes lineas habeat bafi perpendiculares, alind
vero inchinatas : Ipariter zqoalia erunt parallelepi-
peda fupra bafim AB, & in eadem altitudine efforma.
ta ;{cd ex demonftratisin prima parte huius propoft-
tionss parallelepipeda iniftentes linéas perpendicu.
lares habentia, fudtzqualias eruo etiam dum iafis
ftentes hineashabrot balibus inclinatas,zquaiiz erane,
Quod etat oftendendum .

PROP OS. 32. THEOR. 27.
Solida parallelepipeda fub cadem altitudi.
ne gonftituta,, inter fe {unt, ve bafes.

Int data parallelepipeda A BCD, EFGH, (Tab 3.
« ) Fig 7.) tiuldem akitudinis, & fupra bafes AB,
EF, Dico folfdum ABCD, ftare ad folidum EFGHy
vii ftatbafis AB, ad bafim EF. Ad re&tam Ex, [per
45.pri. conltituatur pamllelogrammuom xquale pa<
tallelogrammo AB, inangulo KEI, qui fic =qualis
angolo BNE. Hoc f2&o,quia duoanguh KEI kEN,
fant zquafés duchus rectis; [per 14.prmiJIE.& EN)
eront vna recta linea, & ideo IF, erit gnum yasr‘t'“le‘

: : 0-

v

s
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l6grimmunt: fi ergo product '

. EBFGH, verfus EA5, atque perI; du&o plaso 1L, pa-
rallclo plano EG3 cﬂ‘o‘rmaépmerit totua paralielepte
pedum IFLH, cuius. pars | nempe parallelepipedars

- JkLM, zquile erit parallelepipedo APGD, [per 3k

wndec.} cum habeant 2quales bales AB, 1k, & cane

dem akitudinem , ex hypothefi : qua dere fper 7.
quines] ata crit {olidum ABCD, ad folidum EFGH,

« yt1 clidam EkL.M, ad idem folidum EFGH; fed fo-

Jidum IKLM, [ per 25. baius]eltad folidam®EFGH,
vti bahi®K,ad bafim EFrergo etiam folidum ABCD,

eritad foliduth EFGH, vei bafis AB, ad bafim EF,

Quod crat probandum’,

PROPOS. 33. THEOR. 28.
Similia parallelepipeda, ad inuicem funtin

is planis parallelepipedi

™

 triplicata rationc laterum homdlogorum.
B ) ‘ N ’

*Iat dro para!ie!epipeda fimilia ABCD, A EFG,
) (Tab.4. Fig.1,) Dico inter {e habere triplicatam

rationem laterum homologorum ., L
Demonttr, Cum propofita parallelepipeda fuppos
nantuc fimilia, erunt omaia plana vaivs parallelepr
padi fimiha plamis alterius,fieque etiam fimiliam pla-
‘noram anguli zquales ecunt,” Quamobreni- taliter
poterunt difpom parallelepipeda,vt 1atera homologa
fincindireGtum pofica . -Difponantur ergo ailignata
parallelcpipeda taliter ve non {olum latera homotow
8 DA, & AG, verum ctidmi HA, Al nécnon ctiam
KA, AN, fiatin dire@uni:pofita eflormando angue
Jos.ad verticem DAH, [ AG,&E}' zquales. Cum ening
duo plana AQ, & AL, fiat {imilia per hyppothefimg
erit vt DA ad AH,ita GA, ad Al; vude permutan=
doctiameaik vt AD, ad AG,ka k1A, 2d AL ﬁgtc’t
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cum fimils fepponantur ddo plana AB,AE; vti HA}
ad AK,itaenitlA,ad AN, & permutando, vti HA,
ad Al,ita KA,ad AN: Igfuper ope reéarum HA,
AG, complcaiur paralieloframmum HGS vei pariter
ad retos KA, AG, compleatur parallelogrammum

kG, & pollea perficiatur totum parallelepipeduan
ABHG: haud aliter perficiendum erit, aliud paralles
lepipedum IKML. - . i

His taliter peractis reftatoftendete dari quatuor*
parallelepipeda continuéproportionalia ingpropors
tione homologorum laterum DA ,ad AG, fimum-
que paraliclepipedum-eflo ABCD, quartum' vero
EAGF. Quoniam paralielepipeda ABCD,ABHG,
funt in eadem altlcudine,[per 32.huius] eric ve* bafis
DH. ad batim HG, ita lolidom ABCD, ad folidum
ABHG; {ed [per 1.fcxti]vtibafis DH,ad bafim HG:
ita DA,ad AG: ergo folidumy ABCD, erit ad foli-
dum ABHG, vti DA,ad AG. Pari modo folidum
ABHG, ad lolidum 1KML, erit vt bafis HG,ad ba-
fim A L;lue (per 1 fexsi] ve reéta HA, ad reGtam AL
hoceft vt DA ad AG, Demum ob eandem rationem
folidum IKML, ad {olidum EALF, erit vt bafis IK,
ad bafim AE, feu vt reéta KA, ad reGam ANj fed ex
vifis KA, ftatad AN, vti DA,.ad AG; ergo quatuor
parallelepipeda inter fe erunt in eadenr ratione D A,
ad AG, Quapropter primum parallelepipedum AB
CD, ad quarcum AEFG, (per def, 10, quinti) habee
bit triplicatam rationem lateris DA, ad AG: cum
autem latera DA, AG, fint latera homologa duorum
parallelepipedorum ABCD, AEFG; etiam talia pa=
ralleleptpeda inter {e habebuat triplicatam rationem
homologorum laterum DA, & .AG, Quod -crat
oftendendum » Ty ot s

. ¢ , R .

’
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COROLLARIVM,

Ex hoctheoremate colligitur , quod {i quataos. ki<
fez proportionales fuerint; vti eft prima ad quartam,
ita ent parallelepipedum {upra primam ad parallele=
* pipedum fibi fimile fupra {ecundam.

PROPOS.,34. THEOR. 19. '
Zqualium parallelepipedorum bafes, &als
titudines reciprocantur; & quorum pa.
rallelepipedorum bafes, & altitudinesres
* ciprocantur, illa {unt zqualia.

Slnt zqualia parallelepipeda ABCD, EFGH,
(Tab.g. Fig.2 ) fuper bafes AD,EH, conftituta.
Dico huinfmodibafes , & parallelepipedorum altitu»
dines reciprocari, hoc eftita efle bafim AD, ad bafim
EH, vti el altitudo EK( ad altitudinem AI. Quia
vero hoc theorema varios ebtinet Cafus, ideo in quow
;umquc calu veritatem propofitiopis tenemur oftene
cre r) N . - .

Frimus cafus, dum parallelepipedorum infifteates
linez func bafibus perpeadiculates . Cum enim in pa-
raliclepipedis ABCD, EFGH, infiftentes linez Al,
EK, &c, fint bafibus AD, EH, perpendiculases; [per
def. 4. fexti] erunt: parallelepipedorum  altitudipes.
. Vel igitur huiufmodi infiftentes linez funt equales,

vel inzquales ; fi funt equales altitudiaes Al, & EX
eusm bafes AD, EH, aqualeseruat 3 quia [per cos=
uerfam 31, buins] parallelepipeda zqualia , &inee-
dem altitudine fant fuper zquales bafes : ergo recie
ﬁcc ita erit Bafis AD, ad bafim EH, vii cR akitndo
hibulalsudigmAl, ~ 7 A
. ST Secgmy
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Secundus cafus filinez infiftentes fint pe;pendim-,'
lares, & inzquales, Ex miiori perpeadi&ilari EX,
[per 2. pri.jablcindator EL, 2qualis ipfi. Al; deihde
[per fchol.is huius) pee L, ducatur planum paralle-
lumbafi EH , Quoniam vero zqualia ponuntur pis

‘tallelepipeda ABCD, EFGH; erit[per 7. quintii low
lidum ABCD, ad folidum LMEH , vu f{olidum
GFEH, ad idem folidum LM EH; fed vti {olidum
ADCB, ad lolidum LMEH, [per 32. buius] ita balis
A D,ad bafim EH,cii pohantur parallelepipeda gqua=
Na ; & vti folidum GFHE yad folidem: LA EH, [per
candem 32.buius] ita bafis KN, ad bafim LN. Ergo
[per 11. quintilerit bafis AD ad EH, wi bafis KN,
ad LN;jfed ENjad LN, [per 1 fexeiqttac ve kE,ad LE:
igituretiam erit bafis A D,ad EH,vti KE, ad LC;cum
autem LE, faGta fit zqualisipfi Al; erit bafis AD, 3d
bafim EH,vtialtitudo Ek, ad altitudinem Al; vade
conftat bafes , & altitudises reciprocasi. .. .~

- Tertius cafus, in quo infiftentes linez non fint ba.

- fibus perpendiculares: Vel enimtales infiiten tesba.
fibus fnclinat, {unt 2quales , vel inzquales; quocons
que - amem modo fe babeant. parallelepideda fopra -
communes bafes AD,EH; conftituta [per 29, vel 30.
buius] erunt parallelepipedis ABCD, EFGH,2qua.,
lia > quare fiparallelepipeda ABCD, EFGH, haben<
tia inliftentes lineas bafibus. perpendiculares fuppos -
nuntur zqualia ,etiam parallelepipeda ab infiftentie
bus inelinatis faCta , zqualia erent . Com autem bas
fes, & HAticudines communes exiftant tam patalislepi-
pedis ABCD, EFGH, qoam alijs; inde [egnitur etiam
paraliclepipedorum inhflentes lineas inclinatas has
bentivmn reciprocari bafes, & altitudines. Quod erat
demonttzandum , . - R S
- Eyadderfo. gutem £i in duobus _parallelcpipg':

ABCD, EFGH reciproceatur bales , & almu:: ;

S -iac
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hac vt AB, ad EH, ita altitudo EK, ad altitudnent
Al  Dico zqualia exiltere huiaimod: parallele pideda,

- Demonitr. Cum enim [per32. vndec.]ita (e babeat
{olidum ABCD, ad folidum EHLM, vtibafis AD,
ad bafim EH; {ed vt bafis AD, ad bafim EH, (iza per
bypoeh.)altrudo EK; ad altieudinem Al, Gue LE?
quare etism e vti folidum ABCD, ad {olidum
LMEH, itaalutudo EX, ad alticudinem LE ; verom
(per 1 fexst) vt KE,ad LE,ita paralielog:amum kN,
ad parailelogrammum:LN; fize vet fohidum EHGF,
© ad folidum EHML, quiafunt parallelepipeda incas
dem alttadine lergo 1ta erit folidum ABCD, ad foy,
lidom EHML, wti folidum EHGF, adidem folidudt
EHML. Quare(per 9.quinti] lohda parallelepipee
da ABCD, EHGF, zqualaerunt, Quod fuerat pro.

pofitum , : )
- SCHOLIV-M. '
- Propol.3§. Thzor, 30. Euchdis ommittitar, cum
fequentes propafitiones, quibus tantum inferuit, ali-

ter potlint demontrari

PROPOS. 36. THEOR. 31.

- Datis tribus rectis lineis continu¢ propor-
tionalibus, folidum mnnékpi .dum ab
illis fatum , zquale eft parallelepipedo
equilatero, ac priori ¢quiangulo 3 media
proportionali defcripto.

Int d¥tztres linez A,B, & C. (Tab.4. Fig. 3, )con-

tmaé?rqg:r_tiomles, ex quibus conl f 2=

ulus folidus € 4c4 s cx tribus ag 'ulw%' s FGM,

GE,EGM;ﬁ{;ne M apfi A,th.ipﬁ’_ & GFE.ipfi

C, zauahs, Hoc f4# compleantur tria paralicios
‘ gram-,
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gramma FM, FE, EM, & poltea totum parallelepie
pedum FEND. Denuo [per 26, buius] conftituatur
angulus {ohdus L, folidoangulo G, zqualis taliter,vt
tres anguli plani KLO, KLI, 1LO, zquales finttri=
bus angulis planis FGM,FGE,EGM,atque tres linexz
LK, LO, LI, adequent mediam proportionalem B, -
Compleus autem parallelogrammis fic efformacum
parallelepipedom KIPH. Dico folidum DE , adz-
quare {olidum HI,

. Demooftr. Quia ex conltru&ione in paralielos
grammis FM, & KQO,anguli FGM,KLO, fuat aqua=-
Jes, & infuper ita fit MG,ad OL,vti LK, ad GF, quia
MG, adzquat A, OL, &LK, adzquant B,& GF,
adzquat C;erunt latera circa zquales angulos recie
proca. Quare[per 14.fext:] parallelogramma FM,
KO.¢runtzqualia, Infuper cum angulus folidus L,
fit fx&tus zqualisangulofolido G, fi pun&tum L, in-
telligatur in G, duoanguli plani FGE, KLI, con-
gruerent, cum fa@i (int zquales quare linea LI, ca-
det fupra GE, & cum LI, & GE, fint ambz zquales
ipfi B, pun&tum I, cadetin E, ex quo pun&to demil-
{a perpendiculari ad planum commaune bafibus KO,
FM, ha ¢ erit communis altitudo parallelepipedorum
HI, DE : quapropterailignaia parallelepipeda obti=
nebunt bafes zquales FM, kO, eandemque altitadi-
nem ; vade[per 31,vndec,Jerunt zqualia, Quod erat
demonftrandum, .

i
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PROPOS. 37. THEOR. 32.
‘Datis quatuor lineis proportionalibus,fimi-
- lia parallelepipeda ab illis fimiliter defcrie
pta,pariter proportionalia erunt . Et fi fi-
. milia parallelepipeda fimiliter defcripta,
fuerint proportionalia; etiam ipfe reGe -
.. line proportionales erunt., .

‘ Slnt quatuor re&z linez proportonale A, B,C, D,
) (Tabgs Fig.4) hocelt vt A,adB, ita C, ad D,
Super A, & B, intelligantur.defcripta duo paralleles
pipeda fimilia 5 atque duo alia pariter fimilia intellie
antar defcripta fupra C, & D. Dico ita effe parale
felepipedumlupra A, ad parallelepipedum fupra B,
, !vtiparla)lleleplpcdum fupra C, ad parallelepipedum
ra D, : o »
“PDemon&r. Cum enim folidum fu per A, ad lolie
dum fibi fimile (upra B, [per 33 buius] Lic intripli=
cata ratione lateris A, ad latus B; atque {olidum fu-
pra C, ad folidum (imilefupra D, fitin triplicata ra«
tione lateris C, ad latus D; ent {olidum A, ad folie
dum B, vti folidum C, ad folidum D; quia cadem et
triplicata ratio A, ad By ac C, ad D, cum {npponan~
turin cademratione, ' - ,
E conuerlo (i folidum A, flet ad {olidum B, vai
folidum C,ad {olidum D, Dicoitaclleretam A,a
B’ vta C, ld D. ’ : } . '
Demonftr, Linea A, ad B, [per 33. vudec.j eftin
{ubtriplicata ratione folidi A, ad folidum B; paritcte
quelineaC, ad lincam D, eft in fubtriplicasa, vationg.
Jolidi C, ad folidum D; led fubtriplicata r3tio folidi
A,ad folidum B, cadem cit, quz folidi C,.a‘: foli=
, um
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dum Dcum huiufmod: (olida fupponantdr in eadem
ratione ¢ ergo etiam eadem erit taue linez A, ad lie
neam B, quz haez C,ad hncamy D. Quod erat often
dendum , o . o

PROPOS. 38. THEOR. 33.
Dum planum ad planum re@um eft; fi-ab
aliquo puncto vnius plani ad aliud pla-
num perpendicularis dacta fuerit ha< in
communem planorum fectionem cadet.

Int duo plana AB, & AC, (Tab. 4. Fig.s.) quo=-
ruen verumque fit ad aliud reétum, hoc elt pla=
num AB, fit re@Gum ad AC, & ¢ converio AC,fit roy
Gum ad A B, talinmque planorum commuais fetio
fit recta AD. A quocungue punlto accepto . in
vno phno, nempe A B, nempe E, (per u.bm‘a:i ad
planum AC, perpendicularis demittatur . Dico hane
perpendicularem cadere in communem planorum
{etionem A D, _ SR
Demonflr, Si enim ex E, du®a perpendicularis
ad planuin AC, poteft caicre exttacommuncm fe-
¢fionem A D, cadatin Fi deinde a puncto k. in pland
AC, [per 12 primi] ad A D,perpendicularis dacarar
FG; & demum in plano AB, re@a ducaive GEx
Quoniam vero FG, perpendicularis eft communi e-
gtioni AD, Uper def 3. buius.erit étiam perpendicue-
Jaris ad planum AB;vade [per def. 3, buins ] erit
FG, ad GE, perpendicularis: eft autem, & EF, {pev
eandem 3. def.] reCtaad FGlergo in triangwlo EFG,
duo anguli EGF, BFG, erunt re&1, & confequenter
‘equales-duobus rettis ; quod eft- impothbile , com
Tper 590 primilfint femper duobus reGis minores,
- Jgirur ex:E, docta perpendivalaric ad plqnGOl»ﬁS.i_h
. >

-
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AD, commuaem fectionem cadet . Quod erac des
monftrandam. -

PROPOS. 39. THEOR. 34.
Cum ad fequentes propofitiones demon-
firandas nullatenus concurrat hoc theo-
rema,ideo,quantum fieri poteftin hac ma.
teria pertractanda breuitati ftudentes, ta-
lem propofitionem apud alios videndam

‘relinquo . _ '
A

. -PROPOS. 40. THEOR. 35.
Duo prifmata zqualis altitudinis , quorum
vium habeat bafim parallelogrammum,
- aliud vero triangulum , fuetit autem pa-

. rallelogrammum trianguli duplum, erunt

@qualia inter fe. - X SRRy
Iot data duo prifmata ABCDFE , GHIKLM,
(Tab.4. Fig.6.) zqualisaldtudinis. & prrmum
babeat bafim ABCD, parallelogrammum , alterum
wvero pro bafi habgat triangulum GHI, cam hac con-
ditione, quod parallelogrammum ABCD, duplum fit

trianguli GHI Dico talia prifmataefle equalia,
Demonttr, Producantur plana omnium triangu~
lorum compleanturgue pagallclogramma BN, AO.
GP, MQ; dudifque planis parillelis perficiantur
duo parallclepipeda AN, GQ, quz erunt einfdens
altirudinis cum prifmatis ; ficque duo parallelepipe-
daerunt zquealta. Quoniam vero parallelogram-
mam GP,(per 34.primi)duplum eft trianguli GHII’& \
S Z ' . panal-
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paraliclogrammum AC, {upponitur eiufdem trian<
guli duplum; (per &, axiom.) ent parallelogrammum
GP, zquale parallelogrammo AC, Igitar dao paral-
lelepipeda AN, GQ, erunt fuper zquales bafes,& in
cademaltitudine : vade (per31.buius.) erant 1nter {e
@qualia: fed (per 32. vndec.] prilmata ABCDEF,
GHIKLM , funt medictates paralleleptpedorum
AN, GQ:ergoetiam di&a prifmata xqualia ctuat,
Quod erat demonitrandum,

COROLLARIVM,

Ex hac propofitione facile erit oftendere, quodilla
prifmata, in quibus vnumex oppofitis planis accipi=
tur pro bafi efle ad invicem, vt bafes , dummodo ean-
dem habeant altitudinem , Nam fi prifmaca zquealta
habeant bafes triangulares,ad inuicem eruat,ve bafes,
quia completis parallelepipedis illa paralielepipeda
erunt zquealta; & ideo [per 32. buius]nter fe vt ba-
fes; fed prilmata habentia bafes triangulares (unt me=
dietates parallelepipedorum , & triangula pro ba-
fibus inferuientia funt medietatesbafium paralielcpi~
pedorum : ergoetiam prifmata zquealta erunt vt ba~
fe¢s. Hoc idem demounttrari poteric de prifmatibusg
quorum bafes (unt polygona;quia huinfmodi bafes
in triangula refolui pofiunt; ergo prifmata.in cadem
altitudine inter {e funt vt bafes. Quod erac demon~
firandum . : et

. Libri Primi Solidoram )
F ’.’3“ C |

SOLI

~
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EVCLIDIS
VER O
Elementum Duodecimum.
SRR

PROPOS. 1. THEOR. 1.

S Imilia polygona in circulis defcripta, ine
ter {e {unt , vt quadrata diametrorum.
; Int duo circuli ABD, FHI, (Tab, 4.
W Fig.7.) quorum diametsi fint AL, FM,
Y2 In daus circulis deferipta fint duo po-~
Ry Ve lysona fimilia ABCDE, FGHIK,
@ DLico polygonum ABCDE, ftaread
polygonum EGHIK, vti quadratam diametri AL, ad
quadratum diametri FM, '

Demonftr. Duobus augnlis 2qualibus, vei funt
ABC, EGH,(ubtendantur re@x AC, FH; vii pari- .
ter recte ducancur BL, GM, Guoniam ob fimilitu-
dinem polygonorum, vtet AB, ad BC, ita ¥G, ad

Z 2 . G
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GH; [per 6. [exti]) erunt triangula ABC, FGH,
zquiangula , {icque in datis triangulis anguli ACB,
FAG, zquales erunt : cum autem [per 21. teriu}
angulus ALB, vtpote in eodem fegmento , adzquet
angulum ACB; & obeandem caufam etiam angulus
FMG, fit zqualisangulo FHG; inde fequitur etiam
angulos ALB, FMG, zquales efle. Verum camin
duobus trfangulis ABL, FGM, [per 31, tereifjetiam
anguli ABL, FGM, fint zquales, cuw fint amboin
{femicirculis[per 32. primi] erunt reliqui duo anguli
BAL, GFM, zquales » vnde [per 4. fexti.] triangula
ABL, FGM, erunt fimilia, {tabitque ve LA, ad AB;
ita MF,ad FG; & permutando vt AL,ad MF, ita
BA, ad FG: habemus igitur quatuor lineas propore -
tionales, nempe LA, ad MF, vti AB, ad FG; fed
(per 22, fexti) fimilia re@ilinea 4 lateribus propor-
tionalibus defcripta, funt proportionalia : ergo cum
quadrata diametrorum AL, FM, finc reGilinea fimi-
lia, vti pariter fimilia funt polygona ABCDE,
FGHIK, delcripta i lateribus BA, FG; neceflario fe-
quitur ita efle quadratum diametri AL, ad (]l).lldl’a-
tum diametri FM, vti eft polygonum ABCDE, ad
polygonum FGHIK., Quod eratdemonftrandem,

NOTATTIO

Quia Euclides fequentia theoremata demonitrat
dependenter & polygonis defcriptis in circulis , qua
maiora extant data quantitate minore jHo circulo, i
quo defcriptum et polygonum ;ideo ad clariorem
dicendorum intelligentiam non incongruum duxi ap~
ponere hoc Lemma, ‘

LEM-~



EL'EM X 387

1
-~ L EMMA
Data quantitate circulo minore; in ipfo
circulo defcribere polygonum ordina-
tum, quod maius fit illa quantitate data.

It data quzcunque magnitudo A, (Tab.4. Fig.8,)
S minorqcirculo(}iCDE% Oportet g.temq'in fato)
circulo defcribere polygonum ordinatum, fiue mulii-
lateram figuram regularem maiorem magnitudine A.
In primis fupponamus” magnitudinem A, deficered
circulo BCDE, magnitudine N, adeo vt magnitudi-
nies A, & N, adzquent circulam BCDE, Secundo,
indato circulo[per 6, quarti] delcribatur quadratum
BCDE, quod fiextiterit maius quam A, faGum eft,
?ud erat faciendum : fi vero tale quadratum minus

it magnitudine A, [per 30.terty] bifariam dividan-
tur arcus BC, CD, DE, EB, in pun&is F,G,H,l, &
conneGantur reGz BF, FC, CG, &c, quz confti-
tuant octogonum I B F C, &c. Si pariter huiufmodi
lygonum oon fit maius quam A, vti antea denuo
fubdividantur bifariam circamferentiz BF, FC, &c,
ducanturque fubtenfz, quz conftituant polygonum
fexdecim zqualium laterum : talisdivifio continue~
tur quoufque remaneant circulorum fegméta 1B, BF,

_FC, &c. minora magnitudine N. Quod auté debeant
remanere citculi fegmenta, quz infimul accepta mi-
mnora fint magnitadine N; ita fuadetur . ApunQoll,
(idem valet de reliquis pun&is B,F,C; &c,) ‘ducatur
Lk, quz fit tangens circuli, & producantur CB, DE,
ink, & L. Hoc faGo quia quadratum BD, in circulo
defcriptum eft medietas quadrati circa circulum dee
{cripti ; erit quadratum BD, maius medietate ciccali
BCDE, qutergt@angnlu;\ BIE,fatumin fegmento

< L& 3 Cit=
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circuli BIE, cum [per 41.pri.] fit medietas parallelo
grammi BK:erittriangulum B(E , miius medietate
fegmenti circuli BIE:quod pariter valet circareliqua
triangula facts in rellquiscircuii fegmentis ,quorom
fingula medietatem fuorum fegmentorum fupera-
bunt: fiergo d circulo BCDE, aaferatar plufquam
dimidium, hoc eit quadratum BD, & i fegmentis pa-
riter auferacur plofquam dimidium , hoc eft triangus
la EIB, BFC, &c. [per primam Decimi] tandem re-
manebune circulorum {egmenta m:nora quantitate
N. Quare polygonum BFCG, &c. maius erit data
quantitate A: crgo in circulo poffumus defcribere
polygoaum maius quacunque quantitate ipfo circulo
migore . Quod erat oftendendum, :

PROPOS. 2. THEOR. 2.
Circuli inter fe eam rationem habent,
quam quadrata diametrorum .

D Int duo circuli A, & B, (Tabws. Fig.t)) quorum
diamerri fint DC, EF. Dicocirculum A, ftare
adcirénlum B, vti undranm diametri DC, adqua-
drarum diametri EF. .

Demoaflr. Si non eft verum ita efle circolum A,
ad circulam B, vti quadratum diametri CD,ad qua~
dratum diametri EF, erit {altem concedendum circue
lum A, ad cicculum B, habere maiorem , vel minow
rem rationem , quam quadratum diametri DC, od:
quadratum diametri EF; hoc implicat , qued fic
oftendo . Sicirculus A, habeat maiorem rationem
ad circulum B, quam quadratvm diametri CD, ad
quadratum diametri EF, poterit affignari quaatitas,
quz ftet ad circulum B, vtiquadratum diametri DC,
ad quadratum diametri EF; fitiam bac quantitasG,. -

: ' - minot
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minor ‘certe quam circulus A, (per.8. guimti] quia
circulus A, fupponitur babere maiorem rationemad
circulum B, quam magnitudo G, ad eundem circu~
lom B;fitque G, ad circulum B, vti quadratum
CD, ad quadratum EF, Cum enim magnitudo G,
minor fit circulo A.[per fupra pofitum lemma)in ipfo
circulo poterit defcribi polygonum maius data quane
titate G; fit autem huiv{modi polygoni KMDN,&¢.
;ziz gtlr{xile infc&bamt in z;r;ulo :‘.hoc)cﬁ ;;olygqnum

» &6 Quia vero 1. buins,) polygonumia
circulo A, defcriptum ftat ad polygonumnﬁmik in
circulo B, vti quadratum diametri CD, ad quadre«
tum diametri KF; infoper cam magnitido G, per by~
pothelim, flet ad circulum B, vti idem quadratom
CD, ad quadratum EF: 11.quingi.] erit polygo=
num incirculo A, ad polygooum fimile in circulo B,
vti magnitudo G, ad circulum B, Quatuor igitur
erunt guantitates proportionales,nempe polygonum
circuli A, quod {tabit ad polygonum cireuli B, vtiftat
magnitudo G, ad circulum B; cum autem prima ma=
ganitudo, nempe polygonum circuli A, ex vifis {uperee
tertiam, nempe magoitudioem G; [per 4. quinti]
etiam fecunda quantitas , hoc et polygonum cicculi
B, fuperabit quartam magnitudinem, videlicet circu- -
lum B: quod eft impofiibile , quia polygonumin cire
culo. infcriptum eft (emper pacs ipfius circuli: ergo
cicculus A, ad B, noa obrinet maiorem setionem, -
quam n;dmumdmc’ erl CDsad quadratum dia-

Pariter, quod circulus A, ad circulum B, nequeat
habere minorem rationem, quam quadratum dia-
metri CD, ad quaditaum diametri EF, ita faaderi -
teft . Namficdeculus A, sdcirculum B, minorcm
abeat rationem, quam quadratum CD, ad quadra-.
tum EF; conncricndo .[p,c.; 36. quiNti.] c;rcnluj.B,:
. e 4 a
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-adcircalum A, -maiorem obtinebit rationem;"qu:m
quadratum diametri EF,ad quadratum diametri CD,
Quamobrem illa magnitudo, quz ad circulum A,
eandem obtineat rationem quam quadratam diame=
tri EF, ad quadratum diametri CD, minor erit cir=
culo B; fitiam talis magnitudo G, minor circulo B,
quz ftet ad circulum A, vti gquadratum diametr EF,
ad quadratumdiametri CD. Cum autem magnitudo
G, minor fit circulo B, [per lemma fuperius pofitum]
in circulo B, in{cribi poterit polygonum maius quam
G, quod fic polygonum IQER, &¢, cui fimile infcrie
batur in circulo A, His pofitis cum magnitudo G,
ftet adcirculum A, per hypothefim, vti quadratum
diametri EF, ad quadratum diametri CD; & rurfus,
cum [per 1, buius] quadratum diametr1 EF, ftet ad
quadratum diametri CD, vti polygonum IQER, &c,
ad polygonom KMDN, &c.eritetiam [per 11.quin.}
magnitudo G, ad circulum A, vti polygonumincir-
culo B, ad polygonumin circulo A cum ergn inhis
quatuor quantitatibus proportionalibus prima , hoc
eft G, deficiat d tertia, nempe polygono circuli B, vt
fupponimus ; [per 14. quintijetiam {ecunda quanti-
tas, videlicet circulus A, deficiet 3 quarta, nempe po=
lygono eiufdem circuli A:quod clt ablurdum, cum
polygonum fit femper parsillius circuli, cuiinferibi-
tur. Ergo a primo ad vltimum circulus ad circulum
nequit habere maiorem, vel minorem rationem,
quam quadratum diametri vnius circuli ad quadrae
tum diametri alterius, Quod erat demonitrandum,

COCROLLARIVM 1
Ex hac propofitione fit manifeftum, circulos ad in=
vicem efle in duplicata ratione diametrorum ; nam
quadraca, cum fimiles exiftant figurz, [per 20. fexti]

ciunt jn duplicata raticne laterum homolog?r:m;
e
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fed circulerum diametri funt homologa quadratos
“fum latera : ergo circuli erunt in duplicata ratione
diametrorum, : X

COROLLARIVM a. :
Pariter ex hac propofitione fequitur circuloseflein

. ratione polygonorum fimilium in ipfis defcriptorum,

quia tam circuli , quam polygona fimilia in illis de-
fcripta inter fe habent rationem illam, quam obtinent
quadrata diametrorum, C

COROLLARIVM 3.

Denuo ex hac propofitione colligitur etiam femis
circulos,quadrantes, &c. efle in duplicata ratione dia-
mctrorum, {emidiametrorum,&c. quia [per 15.quin.}
partes cum pariter multiplicibus in eadam {unt ra-
tione-

“Alid demonfiratio buins theorematis
4 Guldino propofita .

Paulus Guldinus vir [ammi ingensf in traffatu de ceva
tro grauitatis pofitiué demonfirando varias propoa .
[fitiones , in quibus Euclides folum negatiué conclu~
dity ctiam boc theorema fic conatur exincere ,

Ex Archimede, & alijs,circnli funt zquales teCtan=
gulis fab femidiametris , atque femiperipheria con-
tentis: ergo wi circulus ad circulum ita erit reGan-
gulum ad reGtangui um ; fed talia reGangula funt fi-
milia, quia [per 23. fexti] ad inuicem habent ratios
Bem ex latertbus compofitam, & ratio laterum eft ea~
dem in veroquc reGangulo, nam vt femidiameter- ad
femidiametrum, ita femiperipheria ad femiperiphe-.

tiam ; ergo talia re@angula [per 20, |fexti] erunt in

da-
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duplicata ratione laterum homologorom, lioc eft dia-
smetrorum . Cum avtem circuli ex diis adaquent
ealia re@angula, etiam circuli erunc in duplicatara
tione diametrorum; fed quadrata diametrorum [per
20 fexti]habent rationem diametrorum duplicatam,
ergo etiam circali habebunt illam rationem , quam
l:l:ged:t quadrata diametrorum. Quod erat ofte
m e :

PROPOS. 3. - THEOR. 3.
Omnis pyramis. griangularem habens bafim
diuiditur in-duas pyramides bafis trian-
gularis, fimiles,& ®quales inter fe, acfi-
miles toti, & in duo prifmata zqualia di-
ridio totius pyramidis maiora.

It data pyramis ABCD, (Tab. 5. Fig.2.) cuius.
¢ ) bafis triangulum ABC, vertex vero puntum D.
Sex omnia latera pyramid's AB,BC;CA,DA,DB,DC,
bifariam {écentur in pun&is E,F,G,H.LK, ducantur-
oue reCtz EF, FG, GE, Hi, IK,KHHE, ELIF,GH.
Quo facto totapyramis ABCD; diuifa erit in duas\
pyramides, quarum vna eft AEGH. cum bafi AEG, .
ac vertice H, altera vero HIKD.cum bafi Hlk,ac ver=
tice D; nécnon etiam in duo folidza EBYGHI, CFG .
HIK, quz ex demon(trandis funt duo prifmata , qguo=
rum primum bafim babet parallelogrammi EBFG;
alterum vero habet probafi trisagulum CFG. Dico
-Rgitur ex his partibus, inquas relolura fuit pyramis
ABCD, duas pyramides AEGH, HIkD, triangulares
ihabentes bafes , efle 2quales, .
-~ Demonitr. Cum enim latera DA, DB, fint {ecla
-bifariam, fine proporiopalier in H,& I; [pera.fexta)
' erune
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erunt AB,HI, paralielz, Ob candem caufam paral-
kelzeruntrectz IK, BC; KH, CA; EG.BC; EF,AC;
FG, AB; EH, BD; EI, AD; IR, DC; HG, DC,
Infuper [perg.wndec.] FG, IH, funt parallelz, com
parallelz int1pfi AB:vti pariter paralle|zerumGH,
FI, cum fint parallelzipfi DC. Quo ftante manife-
ftam eft quadnilatera AEIH, HEBI, IDHE, EBFG,
GHKC, CKIF, FGHI, effe paralielog ama . Quia
vero duz rectz HE, HG, (unt duzbus DB, DC, pa=
parallelz(per 10.,vndecim] erunt anguli EHG,BDC,
zquales Eadem ratione pariter xquales inter fe erung
tam anguli HEG, DBC, qu:m angzali HGE, DCB:
cum ergo duotriangula EHG, BDC, fiat zquian=
gula[oer 4.fexti.Jerunt fimilia . Sunt aucem & triane
pula HAE, HAG, AEG, (percoroll 4 fexti) limiha
triangulis DA B,DAC,ABC: ergo pyramis AEGH,
[per def. 9. vndec.] pyramidi ABCD, fimilis erit
Deauo quia re@z HI, HK, duibus AB, AC, funt
patallelz; {per 10. wndecim. ) erunt anguli IHk,
BAC, zquales . Eodem motiuo zquales erunt angus
liHiK, ABC; & HkI, ACRB: vade [per 4 fexti] triane
gula HIx, ABC, erunt 2quiangula, ac proinde fimi=
lia +-funt autem (per éandem 4 [rxti) & alia triangula
DHI, DI, DKH. triangulis DAB, DBC, DCA, (i~
milia: ergo pyramis HIKD, [per def. 9. ¥ndec.]-quo-
que fimilis eric eidem pyramidi ABC B;quarc[pcr 2,
{_;fk]giam inter {e fimiles erune pyramides AEGH,

Dico fecundo has duas pyramides AEGH, HIKD,
efle 2quales inter fe. Cum enim etriangula AHE,
HDI% fuper :(}uales bales AH], HID, &ia ci(dem pa-
rallelis AD, EJ, fint conftitnea; [per 38.primi] erant
inter fe 2qualia reodem fundamento xqualia erunt
triangula AHG, HDk; triangula AEG, HIk; triana
gula HEG, IDk ; fun antem & buiulmodi triangula

. e ‘intes
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§nter {¢'fimilia, quia omnia fuerunt demonftrita fimi.
lia triangulis totius pyramidis ABCD: igitur duz py-
ramides AEGH, HIKD [per def. 10.vndec.) zquales
erunt, ' .

Dico tertio duo folida EBFGHI, FCGKHI, efle
duo priimata zqualia. Quod autem fint prifmata
euincitur, quia in duobus triangulis EHG, BIF, om=
-nia latera {unt zqualia; nam EH, {per 34. primi] adz-
quat BI; HG, adaquat IF;& EG, adazquat BF: ergo
hzc duotriangula [per 8..primi)ecunt inter fc 2qua-
Yia, & zquiangula; atque (per 4. fexti) etiam fimulia
erunt; {unt autem, & parallela, cum reQa triangula
EHG, BIF, conftituentes demonftratz fint parallele:
crgo pofita triangula zqualia, fimilia, ac parallela
erunt Vlterius cum reliqua huius folidi plana fint
parallelogramma EHIB, FIHG. BFGE, [per def.13.
wndec,) {folidum ab huiulmodi planis contentum
prilmacrit .- Eodem pa&o demoaftrabitur folidum
FCGKH], etiam ipflum prifma exiftere , quando=
quidem duo plana FCG, HkI, funt triangula zqua=
- lia,y fimilia, ac parallela, & hoc quia latus GG, eft
zquale, & parallelum ipli HX; CF, ipfi K1; & FG;ipfi
IH. Sunt infuper reliqua plana huius folidi paralle-
Jogramma, HKCG, CKIF, & YGHI: ergo hec duo
folida prifmata erunt, Quod poftea talia prifmata
fint #qualia cuincitur, qgoandoquidem funt ciufdem
altitudinis, hocelt inter plana parallela EBCG, &
HIK, atque bafis vnius eft parallelogtamum EBFG,
duplum bafisalteriys, nempe eriangnii FCG: quare
[per g0. wndec.] pofita prifmata zt}_ualia crunt,

Dico 4.quod hat duo prifmata {uperant dimidiom
totius pyramidic ABCD, Cum prilma EBFGHI.
maius fir pyramide EBFL, exeo quod prifma fit to-
tum , & pyramus pars, cumque pyrarmis EBCI, fimie
dis fit, & zqualis tam pyramidi &GH,‘ guam péq'a-
R oudt
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- widi HIkD, ob zqualitatem, ac fimilitudinem pla:
forum tales pyramides comprehendentium: ergoduo
prifmata EBFGHI, GFCKHI, fuperabunt duas pya
ramides AEGH, HIKD ; {ed tota pyramis ABCD,
fuit refoluta induas pyramides, & in duo prifmata;
igitur talia prifmata fuperabunt dimidium pyramidis,
Quod fuerat propofitum, - .

, 'LEMMA]

Silatera ab angulis bafis pyramidis ad vers
ticem tendentia bifariam dinidantur, pla-
num per illas feGtiones duétum , etiam
pyramidis altitudinem bifariam fecabit .

It pyramis ABCD, (Tab.5s Fig,2.) cuius laters
AD, BD,CD, ab angulisbafis ABC,ad verticem
-ID. tendentia bifariam dividantarin H,[,K, Dico pla-
num per lineas IH, HK , KI, duGum etiam pyramidis
altitudinem bifariam dividere , '
. Demontte. Cum planum HIK, fie parallelum bafi
ABC;[per 17 vudec.) tam reGtam DC, quam per.
pendicularema vertice D, ad bafim ABC, demiffam
proportionaliter fecabit ; fed DC;lecta et bifariam in
K: ergo etiam perpendicularis, fiue altitudo pyramis=
dis bifariam (ecabltur d plano HIK, $i autem extie
terint duz pyramides ciufdem altitudinis, etiam plana
t medictates laterum du&ta pyramidum altitudines
ifariam fecabunt : ficque huiulmodi plana erunt in
cadem altitudine fupra pyramidum bafes conftituta,
Quod erat oftendendum , ' oo

PRO-
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PROPDS. 4. THEOR. 4

Si dux pyramides eiufdem altitudinis , &
triangulares bafes habentes, in duas py-
. ramidesinter fe zquales, ac fimiles toti,
- atque in duo prifimra @qualia dividan.
tur: & firurfus facte pyramides fimiliter
diuidantur;erit ve bafis vnius pyramidis
. ad bafim alzerius; ita omnia prifmara fa-
_&a invna pyramide ad omnia prifmata

. -alterius pyramidis,numero xqualia.

Int datz -dus pyramides ABCD, LMNQO,

(Tab.s. Fig.3 ) qualisaltitudiois, & habentes
baics triangulares: ABC, LMN : harum pyramidum
omnis latera bifsriam diaidantur ica, vt pyramides,
vu prius, refoluantur in duas pyramides aquales, ac
fimiles, & 1n duo pn{mata zqualia , totque hant di-
uifiones 1 vna pyramide, quot inalia, Dico 1ta efle
batim ABC, ad bafim LMN, vt omma prifinata fa-
ctain pyramde ABUD, ad omnia prilmata pyramie
dis LMNO, numero zqualha , ~
. Demonitr, Cam duo latera BC, MN, diuifa fint
bifariam 1a F, 8 Q_erit ve BC,ad CF,1ta MN,NQ;
funt autem & dua triangula ABC,GFC, [per 4. fexis]
Siontha;vti pariter imihia funt tiangula LMN,RQN,
Loer 22, fexsi] erunt hac wnaongula proportionalia,
hoc elt vti triangulum A BC, ad triangulum GFGC, 1ta
triangulum LMN, ad t 1anguln n RQN quare per=
mutando ert triangula ABC, ad tnangulum LMN,
vti triaagulum GEC, ad triangulom RQN, fed [per
Coroll.go.vndet, ac per fupra pofitum Lemma] ita efy

. ttian-
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triangulum FGC, ad tr:angulum RQN, vti prilma
FCKHI, ad prifma PQNVST , vel vt prifma
EBFGHI, ad prifma PMQRSY, com bazc fint ilis
aqualia : ergo[per 12 guint]eruntduo prifmaca pys
ramidis ABCD, ad dno prilmata pyramidis LMNO,
vti eft bafis GFC, ad bafim RQN, cum talia prifmata
Eper pofitum Lemmal fincin eadem altitudine, Ve
rum cum GFC, ftet ad RQN, vti ABC , ad LMN, ex
demonttratis; [per 11.9uin,]eritetiam, vt bafis ABC, -
ad bafim LMN, itaduoprifmata in pyramide AB
CD, ad duo prifmata in pyramide LMNO., Simili
rorfus argumento demoftrabitur ita effe bafesAEG,
EHK, ad bafes LPQ, STV , vti prilmata faQa in py=
ramidibus AEGH. HIKD, ad prifmata pyramidum
LPRS, STVO, ficque deinceps quoulque pyramis
dum diuifio fuerit continuataled vt ilig bafes ad has,
ita eft GFC, bafis ad baim RQN. fine ABC,ad
LMN: igstur quoque eruat ve bafis ABC, ad bafim
LMN, ita omnia pnimata fatain pyramide ABCD;
ad omnia prifmata‘fada inalwesa pyramide LMNO.
Quod erat demonftraadem . :

- PROPOS. 5. - THEOR. s.
Pyramides triarigulares bafes, & eandem al-
titudinem habentes ; inter, fe funt vt ba-
{es. ‘ o

Intdue pyramides ABCD,LMNO,(T:B&;.FEg.g.)

quz bafes habeant triangulares ABC,LMN,can<
demdue altitadinem . Dico,quod pyramis ABCD,
;_dM p{?midcm LMNO, ¢ft ve bafis ABC, ad balim

. Demonltr, Sinon eft nis od ratidem vl
batis ad balim, habebis (e prrends ABGD -
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pyramidem LMNO, maiorem. vel minorem ratio-
nem, quam habeatbafis ABC , ad bafim LMN: hoe
autem non pofle contingere ita euincitar : In primis
ponendo pyramidem ABCD, ad pyramidem LM
NO, matorem obtinere rationem, quam bafis ABC,
ad bafim LMN, erit aflignabilis quantitas minor pye
ramide ABCD, quz ftet ad pyramidem LMNO, vti
ftac bafis ABC, ad bafim LMN : huiufmod: autem
quantitas fit X, minor pyramide ABC D, magnitudine
Z, hocelt X, & Z, infimul adzquent pyramidem
ABCD . Diuidatur pyramis ABCD, in duas pyra-
mides {imiles, & in duo prifmata zqualia fuperantia
dimidium pyramidis, vti faGum fuitin prop.3. huias
libry; taliter hanc diuifionem in re{ulcantibus pyrae
mdibus continuando, vt remanentes pyramides {ub=
latis prifmatibus minores fint quam Z. Quod autem
hoc poilit fieri manifeftum eit, quia cum prifmata
(per 3. huius] luperent dimidium pyramidis ABCD,
continuata huiulmodi diutfione in pyramidibus ex
divifione refolcankibus [per 1.dec.] tandem ex pyra=
mide ABCD, {ublatis pri{matis remanebunt pyrami«
des minoresquam Z, Supponamus igitur , quod ia
pyramide ABCD,faéta diuifione prifmata EBFGHI,
GFCHIK, {uperent magnuadinem X, Eo modo,
quo duwifa fuic pyramis ABCD, diuidatur denuoal-
tera pyramis LM NO, ita vt tot fint prifmara in vna
pyramide, quot 1n alia, Flis peraltis quoniam [per 4.
buss]omnia prifmata pyramidis ABCD, ad omma

rifmata pyramidis LMNO, faot, vt bafis ABG, ad
Eaﬁm LMN; &, per hypothefim, vti bafis ABC,ad
bafim LMN, ita magnitudo X, ad pyramidem LM
NO: ergo(per 11, guinti) magnitado X, ad pyrami=
dem LMNO,erit vii omnia prifmata fa&ta in pyramis
de ABCD, ad omnia prifmata facta in pyramide
LMNO., Cum autem in. talibus quatuor quageitas

‘ tibus



tibas proportionalibus prima quantitas, hocelt X
pet conftructionem deficiatd terua, nempe d prifma-
tis pyraondis ABCD, {periq, gamtr)ct am fecunda
videlicet pyramis LMNO, deficieta quartay nempe &
prifmatis pyramidis LMNO: quod elt impoflibilc,
quia pyramis LMNO, ¢t rotum , prifmata vero par-
tes. ' Non ergo pyram:s ABCD, ad pyramidem LM
NO, potelt habere maioret rationem , quam bafis
ABC,ad bafim LMN, - - -'* i
- Secando (i-dicdmas pyranhilem ABCD, ad pyra~
midem LMNO, habere minorem rationem, quam
bafis ABC, adbafim LMN ; conuertendo [per 26,
quintiy habebie pyramis LMNO , ad-pyramidem
ABCD), maiorem rationem,quam bafis |, N Nad bas
fim ABD :illaigitur magujtudo,quz {tat ad pyra-
midem ABCD,vti bafis LMN;ad bafiti ABC; (pei 1o,
q_nirm% miner erit pyramide LMNO: fittalis magni=
sudo X, quz eaitdemrationetti habeut ‘ad pyramidem
ABGCDyquam bafis LMN, Kabet ad ‘balim ABC;
fitqueminor-pyranside LMNO, Vi privs re'oluatur
pyramis LMNO; inprifmata-excedentias magnitudie
nem X, {imilifg; divifio fiatdinaltera pyramdé AB
€D, Hoc fatto guiz{per 4.-buius] prilonata ta&d in
pyramide LMNO, ftaticad prifinata nothero zqualia
in pyramide ABCD, vti bafis LMN, ad bafim ABCs
& infuper quia' per conftructionem: vtlbafis LMN,
ad bafim ABC, ita magnitudo X, ad pyramidem
ABCD, [per 11. quint:]magnitudo X, ftabit ad: pya
ramidem A BCD, vii pri{inata pwamidkismmﬂ
prifmata pyramidis ABCD . Veruntum in His qua-
tuor quiticatibus proportistalibus pridfa Xdeficiacd
tertaynépe:d prilihbeispyramidis LMINOy{peri4.9n.]
etiam fecanda: quantitas; hoc clt ‘pyfamis ABCD,
defictet & prifshatis in tali pyramide fadtis. Quod eft
abfurdum, quia pyramiselt totum, , & prifmata pare
X Aa tesy
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tes ergo pyramis ABCD, ad pyramidem LMNO,
nequit habere maiorem , vel minore rationem,
quamjbafis ABC,ad bafim L MN, Quod erat dee
moaftrandum .

COROLLARIV M -

Ex hac propofitione colligitur zquales pyramides

in cadem altitudine fuper ®quales bales, vel {uper

candem bafim efle conttitucas, & € conuerlo pyrami-

i des zquales, & {uper zquales bales, eandem habere
N altita inem o

' PROPOS. 6. THEOR. é.
Quzcunque pyramides eiufdem altitudnis,
r inter fe funt, vt bafes.

Slnt quzcumaque pyramides ABCDEF,GHIKLM,
(Tab.s. F:f.@) efufdem alticudinis, habeatefque
latera moltitudine zqualia, Dicoitaeffe pyramidem
ABCDEF, ad pyramidem GHIKLM, vti balis AB

CDE,dbalim GHIkKL, - - ‘

. Demonitr. Refoluantur pyramidum balesin tot
triangula numero zqualia , eruntque pyramides in
alias pyramides numero zquales,& triangulares bales
habentes divifz . Cum autem duz pyramides ABCF,
ACDF, fint zquealez; [per §.bwius. Jerit bafis ABC,
ad bafim ACD, vti pyramis ABCF , ad pyramidem
ACDF; quare [per 18,gxinti] componendoerit bafis
ABCD,ad bafim ACD, vti pyramis ABCDF, ad
pyramidem ACDF; Pariter cum fic ve bafis ACD,
ad bafim ADE, ita pyramis ACDF,ad pyramidem

. ADEF,erit etiam vti_prius componendo , vti bafis
ACDE, ad bafim ADE, ita pyramis ACDEF,ad py~
samidem ADEF:|{quarccx zquo [per 22, guinti) exit

1 3
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vt balis ABCD,ad bafimADE,ita pyramis ABJDF.
ad pyramidem ADEF; vode rurfus componendo eric
tota bafis ABCDE, ad bafim ADE, ita tota pyramis
ABCDEF, ad pyramidem ADEF, Simili argumeato
demontftrabitur ita efle bafim GHIKL , ad bafim
GKL, vti tota pyramis GHIKLM , ad pyrimidem
GKLM, conucrtendo igitur erit etiam vt bafis GkL,
ad bafim GHIKL; ita pyramis GKLM, ad pyrami-
dem GHIKLM, Vlerius quia (per §.buins] vt bafis
ADE, ad batim GKL, ita pyramis ADEF,ad pyrami«
dem GkLM; erunt quatuor bafes cum fuis pyramidie
bus proportionales , vt in hac tabella. '

Bafes  Pyramides
ABCDE ad ABCDEF
ADE a4 ADKF
‘GKL ad GKLM
GHIKL ad GHIKLM

Quare ex zquo [per 22.quinti] erit vt balfis ABCDE,
ad bafim GHIKL, ita pyramis ABCDEF, ad pyras
midem GHIKLM. Quoderat demounitrandum.,

_ PROPOS. 7. THEOR. 7.

Omnia prifmata triangulares bafes haben-
tia, dividuntur in tres pyramides inter fe
zquales, & triangulares bafes habentes.

Slt datum prifma ABCDEF,(Tab.g, Fig.g.) culus -
duz bafes, fiue plapa parallela fint triangula
ABF, CED. Dico huinfmodi prifma partiri in tres
pyramides inter f¢ ®quales, ac triangulares bafes hae
beotes.
Demoalte, Ia tribus prifmatis parallelogrammis
Aa 2 ABCD’
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ABCD, BFEC, AFED,ducantur diametri AC,FC, -
FD. Quia verotriangula ABC, ACD, [per 34.pri.3
zqualia funt;atque {per 5.burus] vii bafis ABC, ad
balim ACD, 1ta pyramis ABCF, ad pyramidem
ACDF; cum hz pyramides 1n cadem exiltant altitudia
ne; ctiam pyramides ABCF, ACDF, zquales erunt,
Eadem ratione zquales erunt pyramides ADFC,
EDFC, cum infiftant zquahbus bafibus AFD, EDF,
& in eadem altitudine, nempe perpendicular: i pun-
&oC. ad planum parallelogrammi: ADEF, demiffa;
fed pyramis ACDF, eadem eft, ac pyramis ADFC,
cum fub tjfdem numero planis contineatur; erga tres
pyramides ABCF, ADCF, DEFC, zquales tnter fe
erunt ;fed hz pyramides compogunt datum prifma
igitur prilma ‘triangularis bafis in tres pyramides
zquales, & triangulares bafes habéntes refoluitur,
Quod fuerat propofitum, -

. COROLLARIVM,

Ex hoc fit manifeftum quamcunque pyramideny
efle tertiamh partem primifmatis eandem cum ipfa ba-
fim; & alttudineny habentts; vel prifma in eadem ba«
fi, & altituding cum pyramuide triplum effe elnfdem
prramidis, - -0 SO

S L : ~ ey

.. -PROPOS.. 8. THEOR. & .
Pyramides fimiles funtin triplicata ratione

laterum homologoruin. *.

Int’ gﬁm’o pyramides fimiles ' ABCD, EFGH,
(Tab.s. Fig.6.) ac triangularesbales habentes.
Dico has pyramides ‘ad inuicem-habere triplicatam
rationem laterum homologorum BC, FG. '

" Demontle,” Extendantur omnia plana pyramides

con~
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conftituentia, compleanturque parallelogramﬁéa iil,
BK, BL, &c. nec non etiam parallelepipeda BM,FQ,
qua ¢’ unt in eadem.altitudine cum {ais” pyramidibus
ABCD, EFGH. Quoniam enim fimilia ponuntur
triangula ABC,EFG;eruat anguli plani ABC,EFG,
zquales, & latera circa zquales angulos proportiona-
lia: C}uare ctiam parallelogrammuom BI, fimile erit
parallelogrammo FN. Eodem modo demonitrabitur
parallelogramma Bk, BL, fimilia e(le parallelogram-
mas FO, FP; fed [per 24. vndec.] in quocunque paral «
lelepipedo tria plana funt tribus planis oppofitis fi-
milia*: ergo (ex plana parallelcpipedi BM,erunt fimi-
lia fex planis alterius parallelepipeds FQ; quare [per
def.9. ¥ndec. paraliclepipeda BM, FQ, erunt fimilia;
ac propterea [per 33,vndec.] eruntin triplicata ratio=
ne laterum homologorum BC, FG. Duis autem
rectis LI, PN, [per 23, vndec,) parallelepipeda BM;
FQ, bifariam {ecantur ; vnde [per 15. quinti] talium

raliclepipedorum medictates ; hoc eft prifmata

BCILA, HFGDEN, eruntin eademratione tri=
plicata homologorum laterum BC, FG. Vlterius,
cum di&ta prifmata (per coroll. anteced.prop.] fint trie
pla pyramidum ABCD,EFGH; per candemiy quin.)
ctiam huiufmodi pyramides inter fecrunt in triplica-
taratione laterum homologorum BC,FG,

Si vero pofita pyramides habeant hafes polyganas
refoluantur in jpyramides triangulares bafes habena
tes. Cum autem ex vifis pyramides triangulares fint
in triplicata ratione laterum homologorum ; ficuti
fiogulz pyramides funt Gingulis. pyramidibus in tri-

licata ratione eorundé later homologorum; ita etii
‘E’acr L2, quinti) ecunt omnes pyramides fimul ad om+
nes pyramides fimul in triplicata ratjone ¢orundem
Jaterum homolegorum, Quod erat demonlisapdaa,

R P R T

PR
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PROPROS. 9. THEOR. 9.

XEqualium pyramidum bafes, & altitudines
reciprocantur, & quarum pyramidum ba-
fes, & altitudines reciprocantur, illz funt
xquales. '

Sln_t'primc zquales pyramides ABCD, EFGH,
(Tab,s. Fig.6.) habentes hafestriangulares.Di-
co talium pyramidum bafes,& altitudines rectprocari;
hoc et ita ftare bafim ABC, ad bafim EFG, vtialti-
tAug% Byramidis EFGH, ad ahitudinem pyramidis

Demonftr. Etiam in hoc loco, vtt in fuperiork
propof. fa&um eft, compleantur parallelepipeda
BM, FQ, conne@anturque rectz LI PN quo pofito
erunt priimata DBCLIA, AFGEND, [per corol!, 7.
butus][ tripla zqualiom pyramidnm-AﬁCD. EFGH,
& confequenter zqualia: quare cum parallelepipeda
BM, FQ, fint xqualium prifmatom dapla; erunt &
ipfa paralieleprpeda BM, FQ. zqualia, Cum 2utem
pér 34.vndecimi} zquilium parallelepipedorum ba<
fes, & altitudines reciprocentur, erit vt bafis BI, ad
Bafim FN, ita altitudo FE, ad altitudinem BA; fed
[per 15.gminti] vti bafis Bl, ad bafim FN, ita triangu-
lum ABC, ad triangulum EFG :igitur triangulum
ABCierit ad triangulum EFG, vti altitudo FE,ad al+
titudinem BA', Quia vero di&a triangula ABC,
EFG, funt bafes zqualium pyramidum ABCD,
EFGH; FE, autem,& BA, funt earundem pyrami-
dum alititudines : ergo taliuom pyramidum bales, &
alndines erunt seesprocé proportionales.
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Si autem exaduerfo pyramidum bafes, & altitudie
- pesreciprocentur . Dicoillasefie zquales,

Demonfir, Cum ex hypothefi ira fit bafis ABC, ad
bafim EFG, its altitudo FE,ad altitudinem BA ;&
[per 15. quinti] ita fit bafis ABC, ad bafim EFG, ita
- parsllelogrammum B, ad p_arallelogramum FN, eric

etiam Bl, ad FN, vti altitudo FE, ad altitudinem
BA; led ezdem {unt parallelepipedorum , ac pyra=
midum akitudines: ergo parallelepipedorum BM,
FQ, bales, & altitudines eruat reciprocz; quare [per
34« ¥udec.) zqualia erunt, Verum cum zqualia pa- -
tallelepipeda BM, induozqualia prifmata [per
28, vudec.)dividantur;8& infuper prifmata [per coroll.
7.buins) fint pyramidum tripla’; inde fequjtur etiam
pyramides inter fe zquales exiltere . Quod crac
oltendendum, . '

Poltmodum vero fi pyramides non habeant bafes
trianf,ulares, at polygonas, Dico ctiam in hoc cafu
zqualiug pyramidum bales, & altitudines, vti prius,
reciprocari; & ¢ conuerfo illas pyramides, quarum
b‘a]lcs, & altitudines reciprocantur 4 inter fe @quales
efle.

Demonftr. In primis [per 4¢. primi]. conftituans
tur doo parallel a2 zqualia, polygonis infer-
vientibus pro bams.pynmidum s deinde [per 41,
primi) conftituantur triangula huiw(modi parallelo-

rammis zqualia « Quo pera@o fuper difa triangue
ﬁunquam bafes intelligantur conflitutz duz pyrae
mides in altitudine pyramidum bafes polygonashae
beatium ..Cum autem huiufmodi pyramides fine {u.
per 2quales bafes, & in eadem altitudine, [per 6, bu-
aus] evunt inter fe aquales; fed pyramides equales,
& triangulares bafnabemcs [per primam partem -
buius theor.) obtinent bales,& altitudines recipro-
¢as ; crgo ctiampyramides zqualcs; cum bafibus po.
. Aa 4 lygo-
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lygonis obtinebunt bales, & akitndines reciprocas,
Quod erat demonftrandum, . .+ .

L. EMM A, :

Dato cylindro, & magnitudine cylindro mi-

nore, intra cylindrum defcribere prifina
data magnitudine maius. - |

It datus cylindrus , cuius bafiscirculus ABCD,
(Tab.g. Fig.7.) & fit dacamagnitudo E, minor
cylindro quantitate Q, Oportetin dato cylindro ine
fcribere prifma bafis multangule ,quod fit maius ma=
gnitudine E, Iacitculo ABCD), deflcribatur quas
dratum ABCD, K circa circulum defcribaturatind
quadratum NOPM, Deinde diuifis arcubas AB,BC,
CD, DA, bifariam in F, G, H, I, uné&tifque rectis
AF, FB. BG, &¢,in circalo inflcriptum erit oftogo=
anum AFBG, &c. Denuo per I,ducatur re&a KL,
tangens circulum inl, producanterque’ BA, CD, in
K,& L. Demum {upra hac omnia polygona ranquam
bafesintelligantur defcripta prifmata in eadem alti«
tudine cum cylindro . : S
Demonftr, Quia prifmata ciufdem altitudinis [per
Coroll.40. vndec,) inter fe funt, ve bafes; quadratum
vero NP, eft duplum quadrati BD; igitur prifma fu-
per bafim NP, duplum erit prifmatis {upra bafim BD;
fed pri{ma {upra bafim NP, tanquam totum eft mas
ius cylindro : ergo prilma fupra bafim BD , {uperabit
medietatem cylindri. Rurlus quia [per a1. primi}
paralielogrammum KD, duplum ¢ft trianguli AIDy
[per Corold.40. wndec. ] erit prifma fuper KD, duplum
prifmatis fuper AID; fed prifma fuper KD, fuperat
portionem cylindri defcriptam fupra circuli fegmen=
twm AID; ergo prifma fuper triapsulum AID, dis
: - mts
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ridiam fegmenti cylindri fupra fegmentum .cireuli
AID, deleripti {uperabit, S1-ergo d cylindro {upra
circulum ABCD, delcripto auferatur plulquam di-
midum, hoc elt prifma faGtum {upra quadratum
ABCD, necnonetsamfia fegments. cylindri rema-
nentibus denno auferatur plufquam dimidium, nemy
pe prifmata fa&a {uper triangula in ¢ircali fegmentis
AID, DHC, &c. conftituta ;ficque continuara fue-
ri difio ;randem [per 1. decim:.] remancbunt cy-
lindri fegmenta minota quam Q:Supponamus. igi
tur cyhindrs portiones fuprabafis{cgmenta- AF, i%:
conltitutas minores efle magnitudine Q;erit ;priima,
cuiusbafis eft otogonum AFBG,&c,in cylindro de-
{criptum maius quantitare E, quia cylindrus,cuius ba-
fis elt circolus, ABCD,adzquat magnitudines E,& Q»
ex hypothefi ; vade i d cylindro auferancur fegmenta
minora quam Q, remanebit pri{ma, cuius bafis ofto-
gonum AFB, &c. maius magonitudine E . Quod erat
faciendum, _ S

Quod di&nm cft de cylindro,etiam cono applicari
potelt, liquidem in cono. pari modo defcribi poteft
pyramis maior data quantitate, dummodo tamenilla.
quantitas fit minor cono, =

. PROPOS. 10. THEOR. 10.
Quilibet conus eftrertia pars cylindri ean.
~ dem cumipfo bafim, & altitudinem ha-

. beatis. . T
Int conus, & cylindrus , qai.pro bafibus habeant
eundemcirculum ABCD, (Tab.s. Fig.8) cans

demque alicudinem . Dico conum efle testiam. paze
temcyliodri, = = . e

Demonfi, Sinon concedacur.lindrum. tiphamg

AR



ﬂs EycLIDIS ‘
habere ratfonem ad ¢onum fuper eandem befim , &
altitcudinemdelcriptum , vel conum habete rationem
fubtriplam ad cylindrum , faltem non erit dencgan-
dum cylindrum ad conum obtinere rationem triplam
excedentem, vel i tripla deficientem ; fed neutram
‘euenire poteft; quod talster oftendo, Sicylindrus ad
‘conum baberct rationem triplam excedentem, evit af-
fignabilis quantitas, nempe X, qua ad conum triplam
habeat rationem ; in quo cafu (per 10. quintijcylin -
drusfaperabit quantitatem X. In hoc cylindro [per
fapra ;oﬁtum {emma)defcribatur prifma maios quan-
<titate X, fitque hoc prifma conftitutum fupra bafim
multangulam A EBF, &c. {upraquam bafim denuo
iptelligatur defcripta pyramis in eadem alutudine
com cono , & cylindro ,qua pyramis, cum fit pars
condy minor eritipfo cono : debemusigiturin eadem
altitudine lupra circulum ABCD, cooncipere cylin-
drum, ac conum; atque fupra polygonum AEBF, &,
opus cltintelligere prifma, atque pyramidem . Cum
autem pri{ma{upra bafim multangulam AERF, &c.
30« coroll,7, buius) ficeriplam pyramidis fuper ean-
em bafim, & in cadem alticudine conftitutz;infuper
cum magaitudo X, per hypothefin, ponatur tripla
coni fupracircolnm ABCD, defcripti : quare [per
11.quingi] eadem erit ratio prifmatis ad pyramidem,
gua magnitudinis X, ad conum ; fed prima magni«
‘tudo, hoc ft prifma fupra bafim polygonam AE
BF, &c. pofitum fuit maius tertia quantitate X: ergo
[per 14 guinti] etian fecunda magnitudo , fiempe
pyramis ciufdem bafis com prifmate fuperabit quar-
A, hoc eft corom fuprs bafim ABCD, coftitutam:
<quod totum eft impolfibile ; quia pyramis eft pars
€0t sergo cylindrus non excedx triplum coni .
Si poftea cylindrus habeat ad conum rationem tri<
o gwnorem ; in boccafliconus ad cylindfum‘hl?bti-
1=
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nebitrationem fubtripla minorem : vade lla magrnis
tudo, quz fit fubtripla cylindri erit minot cono » hue
infmodi autem magnitudo (it X, quz pracife lic {ub
tripla cylindri, & minor cono. Vtiin {uperiori leme
mate docuimus, in cylindro ponatur pyramis maior
quam X: quo facto cum pyramis {upra bafim AEBF,
&c.[per coroll, 7. butus] fubtripla ht prifmatisin cae
dem bafi AEBF, &c, & altitudine conflituti 5 & parie
ter Magnitudo X, fubtripla fic cylindri , per conltru-
Qiomem; (per 11.9uin,] vti pyramisad prifma, ta X;
ad cylindrum ; fed ex hypothefi prima magnitudo,
nempe pyramis {uperat tertiam , hoc eft X: ergo
14. quintt] etiam fecunda magnitudo), nempe prifme
fuperabit quartam , hoc eft cylindrum : quod eft ime
poifibile, quia prilma eft pars cylindri, Quare cylin-
drus ad conum in eadem bafi, & altitudine conftitu=
tum nequit excedere , vel deficere 4 ravione triplica-
ta : vnde cylindrus eric triplus coni . Quod fuerat
propofitum, K ' g

PROPOS. 11. THEOR. 11.
Eiufdemaltitudinis coni,ac cylindri, integ
{e funt, vt bafes. o :

Stha circalos A, & B, (Tab,6. Fig.1,) tanquam
bafésdefcribantur dao coni, vel duo cylindti in
cadem altitudine , Dico cylindrum fupra A, ftaread
cvlindrum {upra B,wti bafis A, ad bafim B; nec non
e:iusm conum {upra A, ad conam fupta B, eflc, vt Ay
ad B. R R
. Demontftr. Siwon et cylindrus fupra A, ad cys
findrum fupra B, vti bafis A, ad bafim B, habebit fal-
‘tem cylindrus A, ad cylindrum B, maforem , vel mie
worcm rationem , quam bafis A, ad bafim B; fed sreuw
S : trnm
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3% EVCLIDIS:
srum cffe potelt . Quod taliter oftendo. Sicyline
drus {upra circulum A,ad cylindram tupra circulum
B, maiorem obtineat rationcm, quam bafis A, ad ba-
fim B, dari poterit, exempl: gratia, magnitudo X,que
fiet ad cylindrum fupra B, vt {tat bafis A, ad bafim
B; & heclane magnitndo X, (per 10, quinti] minor
enie cylindro fupra A, defcripto. Quamobrem [per
Juperins pofitum Lemma] in tplocylindro A, poterit
infcnbi prilma in eadem- altitudine cum cylindro
aius quantitate X; fit iam hoc prifma eflormatum
upra polyganum CDEF, &c. majus quanttate X:
quoabfolutoincirculo B, infcribatur aliad polygo-
aum MNOR, &c. fimile polygono CDEF; &ec. fu-
praqund intelligatur efformatum prifma in altitue
diae cylindei. Quo {tante cum per conftructionem
magnitudo X, ad cylindrum fupra B, eandem habeat
rationem, quam habet circulus, fiue bafis A, ad bafim
B; &-inluper cum prifma fupra polygonum CDEF,
&c. ad prifma fupra polygonum MNOD,&¢ [per € o=
roll.40,vndec.] ita fit polygonum CDEF, &c; ad pu-
lygonum MINOP, &c;fed [per fecundum Coroll. 2.
buius] polygona fimilia“in circulis defcripta inter fe
fant,ve circuli : ergo ex wqualitate [per 22 quints) ita
erit magnitudo X, ad cylindeum B,. vti prifma fupra
lygonum CDEF, &c. ad pri{fma {upra polygonum
MNOR,&¢.Quatuorigiturlhabermus quantitates pro-
Jportionales, quarum prima, nempe X, per conftru-
Qionem ‘deficit i tertia hoc elt 4 prifmate fapra
CDEF, &c: ergo[per 14. quinti,] etiam fecunda, vie
+ Qelicet cylindrus fupra c‘irculqm B, deficiet 4 quartay
nempé 4 prifimate fupra polygonum MNOP, &c.
Jacto : quod eftabfurdum; quia prifma pylindro ine
fcriptum {emper eft pats cylindri,& confequeptet mi=
Ruscylindro, e e v
.. 8 polteg dicamus cylindrum fapya A gd cylindiry
N S B . [ " E [!lpti -
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{upra B, minorem habsre rationem quam circulus A,
ad circulum B, conuertendo [per 26. quinti] cylin~
drus B, ad cylindruin A, habebit maiorem rationen,
quam crrculus By ad circludy Acquare, vtrin prima
parte; poterit dari quantitas minor cylindro B, quat
ftec ad cylindram A, vti ‘circulus B, ad circulum Ag
quz magnitudo fit X. Deinde,vti prius,in cylindro' B,
infcribatur prifma maius quanticate X, Cum ergd
magnitudo X, (tet ad-cylindium A, vti citculusB,ad
circalom A; cumque eircnius B, ad ciccalum A,{perc
2.Coroll.2,buius] fe habeat vti polygonum MNOP§
&c.ad pol&gonum fimile CDEF, & & cum poly=
gonum MNOP, &c. ad doljgonum CDEP,&c’ [per
Coroll.40s vndec.1fit ver priima fupra primum polyp
gonum ad prifma fupra fecundum; ex :cqualitat;[per
32, guinti] etit magonitudo X, ad' cyhndrnm fupra
circulum A, ita prifma fupra polygonum MNOP;&c,
ad prifma fupra KOl}’gQ'!“?‘ CDEF, &c. Cumgitur
inhis quatuor magnitudimbus proportionahbus priy
ma, hoceft X, fic minor tert1a, nempe prifmate {u~
pra polygonum MNOR, &c. ex conitructione; . [per
14 quinti.] ctiam fecunda quantitas, videlicet cylind
drus {upra circulam A, dehiciet i prifmate fapra pos:
lygonum CDEF, &c. conftituto; quod imphcatyquia
prifma in cylindro infcripturh ¢ft femper pars cyline
dri . Quapropter concludendum venit cylindram:
ad cylindrum effe ficut bafim ad bafim. .~ .~ . -
- Quoad conos poltea,cum [per 10.buius] conus fic
tertia parscylindri, erit (per 15.quinti] viconus ad
conumrita cylindrus ad cylindram; fed ex demonitra<
¢is cylindrus elt ad cylindrum,vti bafis ad bafim: crgor
[per 13. quinti] eritetiam conus ad conum, vey balis
ad bafim . Quod fuerat propofitum « Tt

-
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COROLLARIVM, .

Ex hoc theoremate fequitur quofcunque conos, ac
¢cylindras {uper 2 jualibas bafibus, & in cadem altia
tudine conlticutes efle inter ¢ @quales; quia fuatin
gatione bafium, quz ponuntur aquales.

Pariter manifeitum eit 2quales conos,ac cylindros
tilpcr @qualibus bafibus cooltitutos eandem habere”
alucadinem 3 & ¢ conuerfofi cont , ac cylindri (int
squales , & incadem akitudine, eruat fuper zquales
bales conftituzi,

PROPOS. 12. THEOR. 1a.
Similes coni, ac cylindri inter fe funt intri-
_ plicata ratione diametrorum {uarum ba-
. ﬁum’ \

' Svﬁpld circulos ABCD, EFGH, (Tab.6. Fig. 2.)
nt conltituti duo coni; duoque cylindri inter fo
fimiles [tuxta def.10, wudee.] quorum bafes fint cire
culi ABCD, EFGH, axes vero 1K, & LM. Dico
conum {upra circulum ABCD, ad conum fupra cic-
culum EFGH, effe in triplicata ratione diametro=
rum fuarum balium , nempe in triplicata ratione dia-
metrt BD,ad diamevrum FH: quod quidem ctiam
valet de cylindris . _ :
Demanftr.Si conus ABCDK,ad conum EFGHM,
pon habet rationem triplicatam diametrorum BD, ad
FH, habebit faltem prior conus ad fecundum ratioe
nem fuperantem, vel deficicatem a raplicata ratione
diamewts BD), ad diametram FH 5 fed hoc contingere:
nequit; quod taliter oftendo. Si tonus ABCDKyad.
conum EFGHM, habet rationem excedentem ratio=
memtriplicatam diametri BD, ad diametram FH; po=
: tenc



terit aflignari magnicudo minor cono ABCDK}, quz
ad conum EFGHM, obtineat ‘rationem triplicatam
diametri BD, ad diametrum FH. Ponamus igituc
hanc efle magnitudinem Z.minorem cono ABCDK,
quz ad conum EFGHM, ficia triplicata ratione
diametrorum BD, FH. Incono ABCDK, [per lema
ma /upra pofitum] infcribatar pyramis maior quam
Z, {upra polygonum ANBO, &¢. acin altitudiac co~
ni IX. Hocta&o in altero cono EFGHM, infcriba-
turalia pyramis fimilis pyramidi in cono ABCDx,
defcriptz. Facile autem erit hoc efficere , dummodo
in bafs EFGH, infcribatur polygonum EQFS, &c.
fimile polygono ANBO,&c. & polteaad M,verticem
coni ab angulis polygoni re@# ducantar FM, QM,
&c. Quod autem duz pyramides taliter intra conos
efformatz fint inter {¢ fimiles,ita luadetur. Quia co-
ni ABCDK,EFGHM, fupponuntur (imiles [per def,
20.vndec.] eric ve diameter BD, ad FH, 1ta akitudo
IK,ad alutudinem LM; & [per 1. guingi) etiam fe~
midiameter Bl,ad {emidiametrum FL,ica Ix,ad LM:
* quareetiam permutando vii B, ad Ik, ita FL, ad
LM:cumigitur in triangulis Blk. FLM,anguli BIK,
FLM, fint recti, ex eo, quod axes IK, LM, ponaatur
bafibus perpendiculares, & latera circa zquales an~
gulos proportionalia , nempe vt Bl, ad 1K, ita FL,ad
LM;[per 6. fexti,] zquiangula erunt di€ta wiangula,
& confequenter fimilia ; vade erit KB,ad Bi, vit MF,
ad FL. Rurflusin duobustriaagulis BIN, FLR, cam
anguli BIN, FLR, iofiftant fimilibus arcubus BN,
ER; erunt zquales, & cum ita Bl, ad IN, vei FL,ad
LR, fimilia erunt triangula BIN, FLR: quareitaeric -
1B, ad BN, vti LF, ad FR: cumergo fit kB, ad BI, vti
MF. ad FL, atque B, fitad BN, ex vifis ficuti LF, ad
ER, etiam ex zqualitate,ita erit kB, ad BN, wvti MF,
ad FR. Denuo cum in duobus tsiangulis kllz,dklNa
acm
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(idem valet etiam de duobus triangulis MLF, MLR,)
duo latera kI, IB, fint zqualia lateribos KI, IN, &
! anguit comprehenfi K1B, KIN, aquales, nempe re-
1, ¢h; [ per 4 primi) erunt bafeskb, kN,zquales;eodem
f modo zquales erunt bales MF, MR, acproinde ita

erit BK, ad KN, vu FM, ad MR ;led etiam vti kB, ad
i BN, 1ta kN, 2d NB, & vtt MF, ad FR, ita MR, ad
‘ RF: ergo duotriangula BKN, FMR,[per 5. fexti ]
erunt fimilia, Haud aliter. demonflrabicur reliqua
triaugula has duas pyramides conftitucntia efle ims
, 1ia, cumque fintetiam numero zqualia [per def. 9o
4 ¥ndec.}haz due pyramides eruntinte “fe fimles, -
' His preouitis cum -magnitudo Z, ad conum EF
, GHM, it sn triplicata ratione diametroram B D, FH;
i it satem (per 8. buinus] etiam pyramis {upra polygde
nunt ANBO, &c.ad pyramiden f{upra po'ygonum
ERFS, &c.in triplicata ratione laterum homologos
sum BN, &R, fiue B1), FH; quia ex dictis ita eft NB,
ad BI, vti RF, ad L, & duplicando confequentia vti
NB,ad BD, 1ta RF, ad FH; voie permutando [per
16.qunei] eric BN, ad ER, vu BD, ad FH:ergo {per
11.qum.)ta crit magarudo Zyad conum EFGHM,
! vti pyramis (upra polysonum ANBO, &c, ad pyra~
» midem {upra polygonum ERFS, &c. conftitutams
!

Quia vero prima magnitudo Z,vt {upponimus,deficit

a tertia, nempe d pyramide {upra polygonum ANBK

&c [per 14.qumery etiam fecunda magmrudo', hoc

eft conus EFGHM, deficiet 4 quarta , nempe 4 pyra-

-mide fupra poiygonum ERFS, &c. conftituta; qod

I ¢it abfurdum, cum fem per pyramis fit pars coni, '
Exaduerlo fidicatur comum: ABCDk, ad connm
’ E FGHM, haberc rationem ' minorem , quam fit tripli=
cata ratio diametri BD, ad diametrum FH, inver-
tendo [ per 26.quin,Jhabebitconus EFGHM, ad-co-
f ' oum ABCLk, rastonem excedentem -ttiplidasami -

~ o ‘ t0=
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tionem diametri FH, ad diametrum BD, Vi ?zpius
in antecedentibus propof, faGum fuit, inueniacur
illa magnitudo, quz ftet ad conum ABCDX,in trie
licata ratione diametri EH,ad diametrum BD),fitq;
g, miaor certe quam conus EFGHM, (per 8. quinei]
quia Z,ad conum ABCDK, minorem obtinet ratio~
nem,quamconus EFGHM,ad eundem conum ABC
DK. Incono EFGHM, defcripta_pyramide maiore
quam Z,[per pofitum Lemma] in alio cono ABCDK,
alia defcribatur pyramis fimilis priori pyramidi-Cam
autem, per conltrutionem Z, {tet ad conum AB
‘CDK;atque (per 8. buius] pyramis defcripta fupra
polygonum ERFS, &c. ad pyramidem {upra polygo-
num ANBO, defignatam,fint in triplicata ratione
laterum homologorum FH, BD; [per 11. quinsi] -
erit magnitudo Z, ad conum ABCDk, vti pyramis
fupra polygonum ERFS, &c. ad pyramidem fupra
polygonum ANBO, &c. fed ex conftru&is magnitu-
do Z, deficit 4 pyramide fupra polygonum ERFS,&¢.
ergo (per 14.quinti] etiam conus ABCDK, deficiet &
amide fupra polygonum ANBO,8&c.quod nequit
ggiquh femper pyramis elt parsconi, & confequie
¢ur minor. Ergo conusad conum habebit folam rae
tionem triplicatam fuarum diametrorum in bafibus
exittentiom, ’

‘Quod poftea etiam cylindri ad isuicem eandem
obtineant triplicatam rationem diametrorum, que
#n bafibus, hoc de facili euincitur quia cum cylindri
fint conorum tripli, ad inuicem obtinebunt rationem
conorum [per 15.quinti); fed ex vifis coni obtinent
rationem diametrorum triplicatam ; ergo dicendum
yenit fimiles etiam cylindros triplicatam rationem
diametrorum obtinere, Quod fucrat propoficam.

Bb PRO-
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PROP OS. 13. THEOR. 13.
Dum cylindrus fecatur plano aduerfis pla-
nis parallelo, vti eft cylindrus ad cylins
drum,itacftaxis,adaxem. - -

Slt datus cylindrus ABCD,(Tab.6 Fig.3.) qui fece~
tur planoGH, aduerfis planis AB,CL),patallel oy
& planum GH,fecet axem EF inl, Dicoitaeflecy«
lindrum ABHG, ad cylindrum GHCD, vti axis EI,
adaxem IF, - T
Demonltr, Intelligamus cylindrum ABCD,vna
cum Axe EF, in vtramque partem produci, Deinde
in axc produ&o acciplantur quotcunque re@z EK, -
KL, zquales ipfi L[, Vtipariterex alia parte quot-
~ cumquerectz FM, MN, NO, zquales ipfi IF. De=
nuo per puncta K L. M, N, O, re@z ducantar LQ,
KP,MV, NX, Oz, zquales, ‘ac parallelz reQ@is EB,
FC,quz reuoluto cylindro dcﬁng;cnc circalos PR,
Q5, &z, parallelos, ac zquales circulis AB, CD, ob
gqualitatem [emidiametrorom, Cum ergo cylindri
GB, AP, RQ_ zquales obrincant bafes nempe cirs
. culos GH, A, RP, & aquales altitudines LK, KE,
EI; [oer 11, butusierunt inter fe zquales : ob quam
ration€ pariter zquales erunt cylindei HD,DV,TX,
XY.: Vndetocus cylindras HS, erit tam multiplén
" eybindnt HA, quam maulciple eft axis I L, axis IE;
atquecylindras HY, crit tam maltiplex cylindri B D,
quam multiplex elt axis IO, axis IF, Vlcerios fi axis
IL, tuperet axem IO, etiam cylindrus HS, tuperabit
cylindrum HY, & fi axis 1L, faerit axi 1O,2qual's,vel
minor, ctiam cylindrus HS , zqualis erit 5 vel minor
cylindro HY : quare [per 6. def. quinti] crit prima
maguitado ynempe cyhndrus HA, ad, f_cc_tmda,t,t hoc
: : e
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eltad cylindrum HD, vti tertia, videlicet axis HI, ad
quartam nempe ad axem IF. Quod erat demon- -
{random , .

" PROPOS. 14. THEOR. 14.
Coni, ac Cylindri fuper zqualibus contti-
tuti, ad inuicem {unt, vt alticudines.

C Int duo coni AEB,CFD, duoq; cylindri AHGB,
CKID, (Tab.6. Fig.4.) exiftentes {uper azqua-
les bafes AB, CD; fintque eorum altitudines LE,
ME, Dicoconum AEB, ad conum CFD, (idem va-
~ let de cylindris) habere proportionem illam , quam
tiabet alttudo LE, ad altitudinem MF,
_ Demonttr. Cylindrus AG,verfus partem GH,vna
cum axeLE, extendatur, ex quo abfcindatur EN,
- Ipfi MF, 2qualis\ Deinde pet N, intelligatur ductus
tirculus OP, parallelasipfi HG , eritque ¢formatus
cylindrus HOPG, zqualis bafis, & alutudinis cum
cylindro CkID: quare [per Coroll. 11, buins] erunt
dicti cylindrizquales, & 1deo [per 7. quinti] ita erie
cyliddras AG ad cylindrum HP , vet idem cy lina
drus AG, ad cylindrum CI;fed [per 13, buius] vti
¢ylindrus AG, ad cylindrum HP, ita axis LE, ad
axem EN; & com EN fadta ficzqualis ipfi MF , erit
& cylindrus AG, ad cylindram CI, vti axis LE, ad
axem MF; fed L E, & MF, fupponuntar cylindrorum
aldeudines ;ergo cylindruseft ad cylindrum ; vei al-
titudo ad akitadinem ,
" Cum autem cont fmt tertiz partes cylindrorum,
[per 1s.quinei]inter {e ervnt vt cylindri; & confe.
Quenter , vt altitudinies, Quod erat demonltran-
qum, )
'O

Bb 2 ' FRO.
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PROPOS. 15. THEOR. 1s5.
XEquales coni, ac cylindri bafes , & altitu~
dines habent reciprocas; & fi conorum,
ac cylindrorum bafes,, & altitudines fint
reciprocz, coni atque cylindri zquales
erunt.

Int dati 2quales coni ACB, DFE, ac cylindri
AHB, DKIE, (Tab.6, Fig.g.) conftituti fu-
rbafes AB, DE, & cam altitudinibus LC, MF,
ico tales bales , & altitudines reciprocari, nempe it2
efle bafim AB,ad bafim DE, vti altitudo MF, ad
alticudinem LC. :

Demonftr, Velenim altitudines conorum , ac Cy-
lindrorum funt 2quales , vel inzquales; fi primum
[per Coroll 1 1.hui,Jetiam bafes inter ?c xzqualeserant,
ideoque ita erit bafis ad bafim, vti altitudo ad altie
tudinem reciproce . .
Quod {i poftea dicatur fecnndum ,tnempe altitudi=
nescxiftere inzquales, hogidem oftendemus., Si al-
titudo MF, ftatuatur maior quam LC, ex illa poteric
abfciadi portio ipi-LC, zqualis, nempe MN:deinde
Ecr N, ducatur planum OQ,parallelum ipfi ED,vel
I. Quoniam vero cylindri BH, DI, ponuntuc
xquales[per 7, quinti]itaeritcylindras BH, ad cy-
- lindrum DO, vti cylindrus DI, ad euadem cylin-

drum DO; fed vt cylindrus BH,in 2quali altitudine '
"ad cylindrum DO, [per 11.h4ius]ita bafis AB, ad ba=
fim DE_; infuper vt cylindrus DI, ad cylindrum DO,
[per 14.huins]ita aliitasdo MF, ad alticudinem MN;
ergo etiam eric, vt bafis AB, ad bafim DE, ita altitva
do MF, ad altitudinem MN, fiue ad LC, ip*(‘ij MN,

<0 ]
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equalem: quare bafes, & alcitudines erunt reciprocé
proportionales . - :

Quo ad conos cumfint tertiz partes cylindrorum:
[per 15.quinti.] ad hoc vt fint inter fe zquales debent
habere bafes, & altitudints cylindrorum ; fed cylin-
drum bales, & altitudines reciprocantur : ergo etiany
conorum bales, & altitudines erunt reciprocz,

" Ex aduerfo auwem fi bafes, & altitudines ponantur
reciprocz . Dico conos, ac cylindros zquales exifte-
re . Nam quo ad ¢ylindros fi altitudines ponantur
#quales {uppofita reciprocatione etiam bafis erit
aqualis bafi : quare cylindri erunt fuper 2quales ba«

{es, & in cadem altitudine conftituti , & confequens
ter zquales[per Coroll,xx, buins,]

Si poftea altitudines fuerint inzquales fa&a vti

jos conftru@ione. Cum ponatur bafis AB, ad

fim DE, ita altitudo MF, ad altitudinem LC, fine
ad MN, ipfi 2qualem, atque bafis AB , fit ad bafim
DE [per 11.butus] vticyhndeos BH, ad cylindrum
DO; pariter [per 14. baius] wii MF,ad MN, itacy-
hndrus DI, ad cylindrum DO. [per 11. quinti] erit
¢ylindrus BH, ad cylindrum DO, vti cylindrus Dl,ad
eundem cylindrum DO : quare [per 9. quinti) duo
cylindri BH, & D], quales erunt, ‘

Quod di¢tum eft de cylindris, valet , etiam de co-
tiis, quia fi fupra bafes, & altitudines reciprocas cyline
drorum conftituantur coni, cum [per 10, buius] finc
tertiz partes cylindroram, ac cylindri fint @quales ex
vifis, etiam coni zquales erunt, Quod fuerat pro-
wﬁm 2. . ] i ‘uy A -

... SCHOLIVM. : :
: Quiafequentes duz Euclidis Propofitiones, nempé
26, &. 17y funk fupra reliquas valde difticiles , atqua

folummodo infermicates. ad vhtigum _huwins . ibri
- . a4 Bb 3 . :rhcc.
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Theorema demonitrandum;idep vice: illarym pro~

pofitionum ex Taqueto lubfticrmus duo Lewmata,

quorum ope vkirma Prop, poteric demonliteari. -

LEMM A 1
Data quacunque magnitudine {phera mino«
. re;inipfa {phara poterpnt infcribi cyling
. «ri, qui omnes fimyl acceptidata magni
- tudine exiftant maiores. - '

l Ara fie fphera, cuiusMaximus femicirculus: fie
A ABC; (Tabs, Fig,7.) fitque data magnitudo
D, quzcunque minaripfa {phava .. Dico in adigras
ta {phzra rarios pofleinferebi cytindros , quiomnes
fimul: accepti matores fint magnitudine D. Ad hog
., pezitandum in primis femidiamerer EB, ad libitnne
10 quafcamque zquales pattes dinidatur,; nempe EF,
FG, GH, HB, Deinde per punéta F, G, H. dudlis
redlis IR, Sk, &c. paralielisipli CA : deinde fant pa<
rallelogramma inferipta, atque. circumlcripta {emi+
osrenlo ABC, fintque paralleiogramma circumicrie
a2 CR, Ho, &¢. intcripta wvero JL10, 10X, &C. -
Demonftr Parallelogramma circumlcripta - femis
circulo ABC, excedant parallelogramma infcripta
quantitate 3llorum paralielogrammorum , per qua
tranfitcircumferentia circuli ABC, {untque: paratles
logrammaQR, 10Y, &c. quzomnia fimal acce
adsqnant rectangulum Al vt patet ; quia parallelos
grammum 10Y adzquat P10; YI, adequat. POy JBy
adzquat EQ, &c. Hoc pofito fi femicirculus ABC,
renoluatur firma aidnente femidiametro EB, quod-
hbet paraliclogrammem delignabit cylindrum, tam
iq fphera, quam circa {pheram circamicriptum , pro
vt paraliclogramna funt in {phecayvel cires égfl:xm
R S ]
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defcripta. Cum autem, ex diciss, omnia re@anguld
circum{gripta Al, 10§, &c. excedant reCtangula in-:
feripra L3, X2,&c. quantitate rectanguli Al, ctiam:
cylindsi areCtangulis circumfcriptis efformati fupe-
rabunt cylindros d re@angulis fphzrx inferiptisdefi-
geatos, quantitate cylindri delcripti 4 rectangulo
Al fed{phara ABC,eft pars cy indrorum 3 re@an-
gulisciscumbriptis efformatorum ; ergo {phara fua
“perabit cylindros fibi infcrimos minus, quam fupe~
rent cylindsi circumfcripti; & ex modo vifis circuma
fcripri cytindri fuperant Ialcriptos - quantitate cyline
dri fa&ti a reQangulo Al: ergo fphzra fuper alia cofs
dem cylindros infcriptos quancitate minore cylindroy
fattodreGangulp Al Quia verofemper, acfeme
' perpoflumusreGanguluom Al imminuere -vitra: di-
midium; imminuendo{cilicet {upra dimidium altis
tudinem EF: quod facile praftari poterit multiplie
cando taliter partes femidiameeri EB, vt earum nue
merus excedat duplum mumerum partium prxexie
fteatiom; ideo cylindrus Al,potetit taliter imminui,
vtexceflus (phzrz {upra inferiptos cylindros minor
fic illa quantitate, qua {pbara fuperat magnitadis
nem Dj fed totum id, quod di@um cft de bemifpheas
rio, etiam integrz {pharz adaptari poteft : ergoia
{phzra tot cylindri infcribi poflunt , qut fimul fume
Eti excedant magnitudinem D. Quod fucrat propos

tum, ) : ,

. L EMMA 2

Cylindri fimiles in duabus {pharis infcripei
inter {e habent rationem triplicitam dias
metrorum.

Slnt duz {phzrz ABCD, EFGH, (Tab.6. Fig.6.)
in quibus fint défcripei duo cylindri fimiles,ac re-
. - Bb 4 ' &i



392 EVCLIDIS :
&i OB, XF, geniti ex renolutione retangulorum fi=
milium OB, XF, immotis diametris IL, %CQ . Dico
eylindtum OB, ad cylindrum XF, habere rationem
triplicatam diametri AC, ad diametrum EG,

Demontfts. Quia duo retangula OB, XF, po-.
nuntur fimilia [per 1. def. fexti ] erit DB, ad BS, vti.
-HF,ad FZ ; fed BG, adequat IL, & FZ, adzquac.
KQ:ergoita erjt DB, ad IL, vti HF, ad KQ;& etiam-

fumptis antecedentium medietatibus eric BL, ad LI,
vti FQ, ad QK. Quare cum in triangulis BLI, FQK,
duo anguli L, & Q. fint zquales, vtpote rei, & la-
tera circa huiufmodi zquales angulos proportionalia

fper 6. fexti.Jhac triangola erunt fimilia , ac propte=-

reaerit LB, ad Bl, vti QF, ad FX; at IB, & KF, {pcr
def.circulr]adzquant IA, & KE; ideo etiam eritve
RL,ad IA, ita FQ,ad KE, % confequenter [per 15,
guinti] antecedentibus, ac confequentibos duplicatisy
erit vt DB, ad CA, ita HF, ad GE; fed fimilescylin-
- dri OB, XF, fali ex reuolutione rectangulorum DS,

HZ, in bafibus habent diametros DB, l-%F; ergo [per
32, buius} dii fimiles cylindri inter fe obtincbune
sationem triplicatam DB, ad HF, fine, quod idem
ety CA,ad GE,hoc eft diametrorum {pharz. Si
autem tot ¢ylindri- defcribantur in vna {pers quat
prioribus fimiles defcribuntur in altera, cum finguli
cylindri fingulis cylindris habeant triplicatam ratio.
nem diametrorum ; [per 12.quinti) etiam OMNES Cy~
lindri fimul ad omnes cylindros, fimul habebunt ra-
tionem triplicatam diametrorum {phare . Quod erat
oftendendum .

(
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PROPOS. 18. THEOR. 18.
Sphzrz inter {fe funt in triplicata ratione
fuarum diametrorum. ‘

H

R

Slntd'uz,fphm A, &B, (Tab. 6. Fig.$) quae
rum diametri fint CD,EF. Dico {phzram A,2d
fpheram B, habere rationem triplicatam diametrs!
CD, ad diametrum EF. - o
Demonttr. Si fphara A, ad {pheram B, 'non obti=
pet rationem triplicatam diametri CD, ad diametrum
EF, erit (altem dicendum {peram A, ad {pheram B
habere maiorem,vel ninorem rationem, quam fit il-
laratio triplicata diametri CD, ad diametrum EFs -
hoc autem nequit efic ; quod fic oftendo . In primiss
fi fphzra A, ad B, haberet rationem maiorem quam
fiteriplicata ratio diametri CD, ad diametrum EF;
eritaifignabilis quantitas, quz ad {phzram B, habeas
tationem triplicatam diameeri CD, ad diametrum
EF: fit hzc quantitas G,minor certé quam fphaera A,
[per 10.quinti) Quo ftante cum magnitndo G,
minor fit quam (phara A, {per 1. Lemma] in diGa
’ a poterunt infcribi cylindri , qui omnes fimol
. &ccepti maiores fint, quam magnitudo G, Viterius
in fphzra B, tot cylindri infcribantur, quot fuerunt
defcripti in fphara A, cum hac conditione , quod ¢y~
lindri fphzrz B, fimiles exiftant cylindris (phaerz As
Cum autem ex conftru@ione magnitudo G,ad {phz=
sam B, habeat ¢riplicatam rationem diametrorum
CD, EF;cumque (per fecundum Lemma] ¢ ylindri ia
:rhzga A, defcript ad cylindros fimiles in {phera By
e(crg:tos obtineant rationem triplicatam diametro-
rum CD, EF; (per 11, quinti] ita erit magnitudo
Gy #d (ptragam B, vej cylindsi i Iphaga 4, dctylms
Co ]



3% EVCLIDIY
drosin fphzra B; fed G, prima quantitas minor eft
tertia, nempe cylindris fn fph:g\ z,gcfcri pts o c;go
Gper 14. guinti) etiom {phera B, deficiera cylindris
_ In fphzra B, dc?cﬁptxs: Pzgi elt il,npombih{:v » Quia

cylindri [unt partes, & {phara totum .
Secundo loco, fi dicamus {[phaxram A, ad B, habere
ritioné s minorem, quarafic triplicata ratio.diametrh
€D, ad diametrum EF; in hoc cafu conuertendo,
[peraé. guints] habebic {phzra B, ad {pzram A,ma~
forem rationem , quam fit ratio triplicaza diametri
EF,ad Diametrum CD.' Quare, vii {upra,-erit affi-
inabiﬁs magnitudo aliqua, nempe G, minor {phara
,quead (phxram A, habeat rationem tnplicatam
diametri El, ad diametrom :CD: foppofita auten
deleriprione fimilium cyiindrorum,ac nomero agua-
lium i vtraque fphzra., cum bac lege , quod omunes
eylindri defcriptiin {pheera B, finr maiores magnitus
dine G, Quo pofito , cum ex conftruGtione magnis
tudo G,ad {pharam A, fit in triplicata rabone dia~
metri EF, ad diametrum CD; atque (per lemma 2.)
cy'indri fpharz B, fint ad cylindros {phzrz A, intfie
plicata ratione eormndem diametrorum ;:etiam ita
erit magnitudo G,ad fphzram A, vil cylindri.fphzre
B, ad cylindros (phzrz A, Cum ergo magnitudo G,
fupponatur minor; quam cylindri [phzre B, (per 14.
quintijetiam [phera A,minor erit cylindris inesdem
{phzra delcriptis: quod eft impoffibile, quia cylindri
it partes, & (pheraeft totum . Ergofphzra A, ad
{phztam B, nequit habere fationem maiorem , vel
minorem rationetriplicata diametri CD, ad diame
crum.EF; ynde folum reat [pheram A, ad B, habe-
#e pofle rationerh triplicatam {narsm diametrosunt
CD, &BF.. Quod erat demoaitrandunt, - . i b

i
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COROLLARIVM,

Ex hac propofitione fequitur, {phzras inter fe hae

bere rationem itlam,quam ‘obtinent cubi 4 diametris
. defcripti; nam cubiy cum fint parailelepipeda fimilia
" [per33. vndec,Jhabebunt rationem triplicatam late~
rum homologorum , hoc eft diametrorum; fed etiam
{phzrz {upt in ecadem ratione triplicata diametro-
rum; ergo ica erit {phzra ad-fphxram, vai cubus d
diametro vnius {phzra defcriptus ad cubum 4 dia-
metro alterius [pharz defignatum,

-FINIS.

—— - S— —— S
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V.D.Paulus Carminatus Cler. Reg. S. Pauli,
& in Metrop. Bononiz Peenit. pro Illu-
ftri{simo,, & ' Reuerendifsimo Domino,
D: Iacobo Boncompagno Archiepifcopo,
&Principe. .

Imprimi pofle cenfui cgd Silucﬁcr‘ Bonfilio-
_lus S.Inquifitionis Bonon. Reuifor. -

= ',,‘S;qnt.e_a;tqﬂati_an'e,'&Qnﬁriﬁq?gf, oy
¥r.'Vincentius Matia Ferrerius®Vicarius
Generalis S. Officij Bonon.
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